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LIBER QUARTUS

[

DEFINITIONES. -

1. L igura rectilinea in figura rectilinea inscribi dici-
tur, quando unusquisque inscriptae figurae angulus
tangit unumquodque latus eius, in qua inscribitur.

2. Figura autem similiter circa figuram circuma
scribi dicitury quando unumquodque latus circumsgri-
ptae tanmgit unumquémque angulum eius, circa quam
circamscribitur,

3. Figura vero rectilinea in circulo inscribi dici-

tur, quando unusquisque angulus circumscriptae tangit
circuli circamferentiam.

4. Figura autem rectilinea circa circulum circume
‘scribi dicitur, quando unumquodque latus circumscris
ptae contingit circuli circumferentiam,

5. Circulus véro in. figura similiter dicitur macnbx,~

"quando circuli circumferentia unumquodque latus elus,
in qua inscribitur COl’ltl!lglt.

. " DEFIN

Obs. Campanus habet tantum duas primas huias libri
definitiones, At illae ipsae nusquam adhibentwr. Hine dus
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bivim videri possit, annon serius adieétae fuerint ad analooxam
uquennum.

PROPOSITIO I

Obs. Quum punctum I' in circumferentia pro lubitu °
8ami quaat, patet, innumeris modis problema fsolvi posse,
nisi nova adhuc determinatio accedat. Eiusmodi determinatio
ea esso potest, si punctum F datum esse sumere velis. Ve-
rym, etiam hoc sumto, duplex tamen, quod et Commandi-
nus monuit, solutio locum habebit: aeque emim ducta recta
-FZ ad punctum Z, in quo circuli iterum sibi occmrrunt, pro- *
blemati satisfaciet, ac recta I'4. Alia determinatio haec esse
poterit, ut recta circulo inscribenda ‘vel_iysa s vel prdducu,
per datam pumctum transeat, qupd'non sit in circuli circum-
ferentia; vel ut illa parallela sit rectae positione datac. 'Et,
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6. Circulus- autém circa figuram circumscribi di-
citur, quando circuli eircumferentia unumquemque an-’
gulum ipsius, circa quam circumscribitur, tangit.

7. Recta in circulo aptari dicitur; quando termini’

eius in circumferentia sunt circuli.

PROPOSITIO I (Fig 283.)
In dato circulo datae rectae, quae non maior sit
diametro circuli, aequalem rectam aptare.

+ Sit datus circulus 4B, data autem recta 4 non
maior circuli diametro, oportet igitur in circulo 4B’
rectae A4 aequalem rectam aptare,

Ducatur circuli AB[ diameter BI'. Si ﬁuidem
igitur BI' aequalis est 4, factum erit propositum.
Aptata est enim in circulo ABI'y, BI' rectae A ae-

si quidem illud postuletur, ut recta circulo dato inscribenda
per datum punctum transeat, problema unum ex iis est, quae
Pappo testante in Praefat, ad libr, VIL. Collect. Math. Apol-
lonius in libris mepd vevoewy tractavie, (CF. Apollénii Pergaei
Inclinat. Libri duo ed. Horsley Oxon. 1770, et: Die Biicher
des Apollonius von Pefga de Inclinationibus von Diesterweg
Berlin., 1823.). Et particulare illud problema facile solvetur
sequentem in modum. . .
Anal. Puta factum, et Tig. 284, recta 4B, quac ae-
qualis sit rectae datae 4 diametro non maiori, inscripta sit
circulo dato ABZ, eaque ipsa aut producta per datum pun-
tum I’ transeat, quaod non sit.in circu]i‘ dati circumferentia.
Et 1) quidem, si recta data sit aequalis diametro civculi, vecta
circulo inscribenda erit diameter per datum punctum ducta.
Si autem non 'fuerit diameter, erit ex hyp. minor diametro,

.
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adeoque extra centrum E transibit (111 15,). Demissa igitur
in eam e centvo perpendiculavis EQ eam bisecabi: (III, 3.),
- adedque, ob datam 4B, data erit dimidia A8, adeoque data
erit, vel inveniri poterit in triangulo ad @ rectangulo 46F,
in !quo etiam EA datur, recta X0 (1. 41, Cor. 20.) vel di-~
stantia, qua recta 4B a centro E abest, vel, ut aliter dica-
mus, notum erit, in qua distantia a centro E situm esse de-
beat punétum 6, nempe in circulo-centro E, radio E@ de-
scripto,  (Quod ipsum brevius e HI. 15. Cor. derivari po-"
tevat.). Qui civculus si describatur, continget sum recta 4B
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qualis, ' Sin minus, maior’ est BI" ipsa 4, et ponatur
ipsi 4 aequalis I'E (1. 3.), et centro I', intervallo
vero I'E, circulus describatar 4EZ (Post. 3., et
iungatur I' A, A

Quoniam igitur punctum I' centrum_ est eirculi
AEZ, acqualis est I'4 ipsti I'E, Sed IE ipsi 4
-est aequalis; et J igitur ipsi I'Ad est aequalis.

In dato igitur circulo ABI', ditae rectae, quae
- non maior est dxametro cm.uh, aequalis aptqta est
I'4. Quod oportebat faceve.

.

‘ PROPOSITIO II. (Fig. 285)

'In dato circulo inscribere triangulum aequxangulum
"dato tringgulo.

Sit datus circulus ABI', datum vero mangulum
AEZ; 0portet in circulo 4BT trlangulo AEZ aequi-

- angulun. triangulum inscribere.

-ia @ (III. 16.), adeoque tota extra eum posita erit, Unde,
ut recta 4B tramsire possit per ‘panctum datum I7, necesse
est, ut punctum I’ non sit intra circulum centro E, radio
E@, descriptum. . Quodsi non fuerit, problema reductum est
" ad boo: e puncto dato I', quod non sit intra circulum detum,
ducere ad hune circulum rectam, quae eum contingat, i. e. .
ad I 17
Compositio problematis itaque hue redit. Si recta data 4
aequalis sit diametro circuli dati, ducatur per punctam datum
I’ diameter circuli, (Putictum pempe I a centro E diversum
esse iumitur, quédai non foret, quaevis diameter problemati-
satisfaceret.). Sin autem recta data minor sit diametro circuli
dati, sumatur in circumferentia circuli punctum quodcungue
H, et ex IV. 1. ‘circulo inseribatur rocta 'HK=4, et, demisso
in HK perpendxculo EI, centro E, vadio EI, describatur eir-
culus. Quodsi iam punctum datum I sit imtra hunc eircu-
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lum, problema so]vi{neqnit. Si autem HK transeat per pun-
ectum I, factum erit, quod petebatur. Sin minus ex puncto
T ducatur recta 4I'B circulum interiorem contingens (1II,
17. vel HL 18, Cor.) evitque illa =HK (Obs. 4. ad 1IL 18.)’
=d. Et patet ex III. 17, duas semper solutiones locum ha-
bere, excepto €o casu, quo punctum I' est in circumferentia
circuli interioris, qui non nisi unam solutionem admittit,
Notari meretur, ad facillimum hoc et simplicissimam problema
facile reduci posse alia magis composita v. c. prablema, cir-
culo dato inscribendi tnnn"u]um, cuius duo latera purallela
sint duabus rectis _positione datis, et cnins tertium Jatus trans-
_ eat per datum ponctum, vel generalins problema circulo dato
inscribendi Polygonum quodcunque, quod‘ imparem laterum
nameram habeat, ita, ut eius Jatera omnia, ‘uno excepto,
sint parallela rectis positione datis, reliquum autem latus
transeat per punctum datum, vel, etiam, ut omni polygoni

-
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Ducatur vecta HG: contingens circulum ABI in
A (L 17.), et constituatur ad rectam 46 et ad pun-
ctum in ea angulo JEZ eequalis @AI' (I. 23.);
rursus, ad rectam HA et ad punctum in ea A an-

gulo ZAE aequalis HAB, et jungatur BT,

Quoniam igitur circulum ABT contingit aliqua
recta OA, a contactu autem ad A in circulo ducta est
recta AI', angulus @A aequalis est angnlo ABI’
in alterno circuli seémento (L. 32.)." Sed angulus
OAI ipsi AEZ est aequalis; anguluns igitw 4BT
ipsi AEZ est aequalis. Ex eadem ratione et angulus
AIl'B ipsi ZAE est aequalis, et reliquns igitur BAL
reliquo EZ 4 est aequalis (I. 32.). ‘Triangulum igitur
ABIT aequiangulum est triangulo JLZ, ct inscriptum
est in circulo 4BT. '

N

‘ i

latera .transeant per puncta data, aliaque huius generis plura,
quod primum osiendit Asnibale Giordano di Ottaiano (Me-
morie di Fisica e di M.th, della Societa Italiana T. IV.), et
post eum -eodem loco Mallatii. | CF. I'Huilier Flémens d'Ana-
lyse Géométrique et d’Amlysc Algcbraxque §. 146, sqq. Klii-
gel. Worterb. T. III p, 158, Meier, Hirsch. Samml. geom.
Aufg. I. Th. §. 150, sqq. Carnot. Géom. de Position. Trans-
eamis iam ad alind, de quo ante diximus, problemas In-
scribenda nempe sit circulo dato rectas.AB aequalis rectae datse
4, quae non maior esse ponitur, quam circuli diameter, itay’
ut recta 4B simul parallela sit rectae positione datae. Prae-.
termisso eo casu, gquo recta data 4 aequalis est diametro,
ostendetur, ut in problemate praecedente, rectam 4B osse
contingentem circuli ex eodem centro cum circulo dato de-
scripti: cuius radii quadutum aequale sit differentiac quadrati
vadii circuli dati, et quadrati dimidiae rectae 4. Quum itague



l

10 ., EREMENTORUMN .

~ Eig vy dodévre doo xvxdov vi Jodévti Toryuive

idoywvioy Toiywvoy Eypéypansat. “Omep édec soujoat.
I3 ) 3

dodévze vosyuve

-« HPOTAZIZ
Isgi wov dobévee xixhov v
icoyaiviov Tolywvev megiyodyat. .

“Eorw ¢ dodeic xvuhos ¢ ABTL, vo 8% dodtw zgi-
yovov w0 AEZ: dei .07 ssgi wov ABI -windoy v

AEZ voiysivy icopuviov vgiyuvov sysgyodie.

"Exfefinedn 5 EZ &p éndvepn vd uéon wovd

‘wd H,' O oypsia, zai sikjpde vov ABI xtxlov
xévrgoy 70 K, xal dujydw we Sruyey evdeio 4 KB,

xel ovvsorarw woos v KB eudeiy xai v moos
avti; oppein 6 K vf ulv ond AEH ywvig ion %
vne BKA, 17 & vno AZO ioy o vnd BKI, xei
owl wiv A, B, I' ogusiov fjydecey epanvopsver
voi ABT wixiov oi AAM, MBN, NT.

Kel enei 2pdinrovear w09 ABI svxdov oi AM,
MN, NA xavé v¢ A, B, T, end 6% vob K xévrgov
i v A, B, I'Y) oyueia imlevyyvuevel o ol

KA, KB, KI* o95ai - dpa cioiv ai mgds voic A,

1) Verba: dno 82 700 K wivegov inmd 7d A, B, I', quae
cum ,Cod. a. omittit Peyrardus, . ex sntig. ed. restituimus,
quod magis detorminate exprimunt, rectas ex centro ductas
esse;

hic circulus eodem ac ante modo describi possit, ,problen;a
redit ad id, de quo Obs. 5. ad IIL, 17. diximus. Aliam et
faciliovera huius problematis solutionem tradunt Commandi-
nus et ex eo Clavius. Nempe ducta diametro rectae positione
datae parallela, abscindantur in ea e centro ex utraque parte
segmenta aequalia dimidiae rectae 4, atque ex horum extre-
mitatibus eriganiur ad diametrum perpendicula, quae . inter se
comprehendent segmenta circuli, quorum singulae chordae
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In dato igitar circulo triangulum dato triangulo
"aequiangulum descriptum est. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO L (Fig. 286.)
Circa datum circulum dato triangulo aequiangulum
triangulum circumscribere.
" Sit datus circulus 4BI"y datum autem tmmgulum
AdEZ; oportet circa ABI' circulum mangulo AEZ:
aequiangulum triangulum circuinscribere. - \
Producatur EZ ex utraque parte ad f1, Gpuncta, !
* et sumatur centrum K circuli 4BT (Iil. 1.), et du-
catur utcunque recta KB, et constituatur ad KB re.
.ctam et ad punctum in ea K angulo JEH aequalis
- BKA4, angulo vero' 4Z@ aequalis BKI" (1. 23.) et
per puncta 4; B, I' ducantur rectae .{AM, MABN,
NI'A circulum 4BI' contingentes,
Et quoniam contingunt circulum ABT rectae AM,
. MN, NA in punctis 4, B, I'y ex centzo K autem
‘ad puncta A4, B, I' ductae sunt K4, KB, KT,
recti sunt anguli ad puncta 4, B, I' (lII. 18.). Et

propositem  efficient. Caeterum (ope III.- 20.) ad hoc pro-
blema facile reducitur illud: circulo dato imcnbne triangu-

lum, cuius singula latera parailcla sint rectis pongouo datis,
quac omnoes se mtersecant.

PROPQSITIO I

Obs. In hoc quoque problemate punctum 4 in circem-
ferentia’ pro lubitu sumi, aut datum esse, ant nova aligua
slia conditio accedere potest. Practerea, etiam si punctum 4
" datum sit, trismgulum circufo inscribendum sex diversis me-
. dis in circulo poni poterit. Nempe angulus 6.4 I cuilibet an-
‘gulorum B, 4, Z sequalis fieri potest, quo ipko jam wes

-

\
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modi trianguli “constituendi. efficiuntur. Deinde, cuicanque
angulortﬂn B, 4, Z angulam @A aequalem facias, duo re-
ligui adhue anguli locum inter se mutare possunt, quo itagie
sex omnino modi prodeunt. Magnitudo tamen laterum tri-
anguli semper eadem est, quamvis wariari possit eorum po-
sitio. Facile etiam patet, reduci hoc problema posse (ut a
. Borellio factum est) ad Prop. III. 34. adeoque etiam ad al-
teram, quae ibi Yallata esty, solutionem, vel eam quoque, qmam
tum habuimus, conditionem admittere.

Cor- Nominatim itaque circulo dato triangulum aequi:
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quoniam quadrilateri 4MBK quatuor angulifquatuor
rectis aequales sunt (1. 32.), quippe in duo triangula
dividitur 4MBK, et sunt recti anguli MAK, KBM;
reliqui _igitar AKB,  AMB duobus rectis aequales
sunt; sunt autem et JEH s AEZ duobus rectis ae-
quales (I. 13.); anguli 1gnur AKB, AMB angulis
AEH, AEZ aequales sunt, quorum AKB ipsi AEH
est aequalis; reliquus igitar 4 MB reliquo JEZ est
aequalis. Similiter ostendetur et angulum ANM ipsi
AZE esse aequalem et reliquus igitur M.IN reliquo
EAZ est aequalis. Triangulum igitur AAMN aequi-
angulum est triangulo JEZ, et circumscribitur circum.
ABI cixculum.” .

Circa datum igitur circulum dato triangulo aequi-
angulum triangulum circumscriptum est. Quod opor-
tebat facere. - ‘

PROPOSITIO IV. (Fig. 287)

In dato triangulo circulum inscribere.
Sit datum .triangulum A4I'B; oportet in triangulo
"ABT circulum inscribere.

angulum , adeoque (I. 6.) aequilaterum inscribetur ope I 1,
quod ipsum fieri posse iu IV. 16. sumitur.

PROPOSITIO IIL

Obs. Similes hic observationes locum habent acin prae-
cedente. Nempe punctum B pro lubitu, ¢ fzvye, in cir-
cumferentia sumi ‘aut etiam datum esse, aut quacunque alia
ratione determinari potest. . Deinde etiam determinato puncto
B sex variis modis trianguli AMN situs variari potest, quam-

_ vis magnitudo laterum non varietur.  Praeterca iure quidem



14 ELEMENTORUM

Tsrpryoducay oi vno ABI', AT'B yuwiw d‘tya

vaic Bd, I'4 w&ewug, %ol ov/lﬂa}.}.c'moav ardqhacs
xord 10 4 oypciov , xal fyducey and vav A-inl vds
.AB, BI', T'4 s«0%siag »ideroe wi JE, AZ, AdH.

¢ Kai el ioy &oviv g Ve ABA ywvie v vnd
4B, i1l & xai 093 7 vno BEA 0pdy v vmo

BZd oy, Mo &) voiywvd ot vd EBA, ZBd, vds

Mo ywvigs taic Svol yuvineg foag Eyovrae, xal piay
mAsvody qu¢ mWAevog ioyy, Tyv vUmotsivoveay vmd
ploy Ty icwy: yuvidy, zotwyy avTay vijy. B, %ol
tdc Aotsidg agu nl.‘t'gag Taig Aotrrai wlevgalg ioag
tovowr oy coe 1 AE vj AZ. A vd avrd d7f xed
§ AH vjj AZ ioviv Poy. Ai veeic don evdsiar of
AE, 4Z, 4H oot adajhorg sioiv: o doa uivton Tw
‘A, wei dworijuen vt vov AE, UZ, AH wixiog
yoaqpousvos ke wek Ol TGy lomey ojusivv, wed
ipawster vy AB, BI', I'A 9y, diwd o op-
Jds etvar vdg mpog woic E, Z, H oyuelog yoviag.
Ei ydp vepsi avvde, fotat 1 v diepuiton vov xUxlov
oo opdds am xgag dyouéwry Wrdg mimvovee ToU
wxdov, Grizp dvomow Ssiydy oUx Gga ¢ uivigw A,
duovjpare 8t &k tiv AE, 4Z, AH poepduevos

observat Austin.,’ démonstrari oportere, contingentes AM,
BN, FA inter se convenire, quod facillimum est,. ducta v.
e. recta AB, quae tum, quum anguh XAM, KBN rocn sint,
summam angulorum MAB, MBA duobus rectis minorem ef-
ficiet, unde res consequitur ope 11. axiom. vel I. Post. 5.,
vernm eandem demonstrationem iam dederat Tacquet, De-
nique ‘notandum Peletarium ot Borellium aliam adhuc huius
problematis solutionem exhibere, in qua, ope pmecedentis
propositionis primum circulo triangulum dato aequizngulum
insoribitur, et deinde ope problem. im Obs, 5. ad III.17.

..
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Secentur ABI', AI'B anguli bifariam a rectis B,
I4 (I. 9.), et conveniant inter se in puncto 4, et
ducantur a 4 ad AB, BI'y I'A rectae perpendxcula-'
res AE, AA, 4H (1. 12.). ’

Et quoniam aequalis est angnlus ABJ angulo AB I,
est autem et rectus BEA recto BZA aequalis; duo
igitur sunt triangula EB4, ZBA, duos angulos duo--
bus angulis aequales habentia, et unum latus uni la-
teri aequale, et utrique commune B4, quod uni ae-
qualium angulorum subtenditur; erge et reliqua latera
reliquis lateribus aequalia habebunt (I. 26.); aequalis
igitur JE ipsi 4Z. Ex eadem ratione et 4H ipsi
AZ est aequalis. Tres igitur rectae 4E, 42y AH
aequales inter se sunt; ergo -centro A, et intervallo
una ipsarum AE, 4Z, 4H circulus descriptus transis
bit et per reliqua puncta, et continget 4B, BI'y I'4
rectas, propterea quod recti sunt ad E, Z, / puncta
anguli, éi enim secet ipsas, recta diametro circuli ad
rectos angulos ab extremitate ducta intra ipsum cadet
circulum, quod absurdum ostensum est® (III.' 16.);
circulus igitur centro 4, intervallo autem una ipsa- '
ram AJE, AZ, A4H descriptus non secat rectas B,
rectae inscripti hunius trianguli lateribus parallelae civculum

contingentes ducuntur. Caeteram de simili problemate gene—
raliore vide mfu ad-1V. 7. Obs. 2

PRQPOSI’TIO Iv.

Obs. 1.  Analysis hoius problematis ita institui potest.
Quum centrum civculi esse debeat ex II. 17, Obs, 1. inrecta,
quae angulum 4B bifariam dividit, dividat eum bifariam
recta Bd, eritque in B4 centram circuli (vel, ut aliter ge'o-,
metrarum more dicamus, erit recta Bd locus centri circuli
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“avzdos Tiuvee vi¢ AB, BT, T'A «wdsiag dpaperar
dou cvTey xel fovar wUxhog e’;ryeygu,upéwog sig 70
ABTI .xoi ;mwo:' - E;'/e/gmpm‘}w ws ZEH ). :

Eig agu 70 dodiy Toiyavov ©6 ABT uaxdog fy-
yéypenrwe ¢ EZH. “Oncg e movjoac.

IITPOTAZIZ &
Mspt 10 Jodiv voiyovoy xUxdov meprygdpar.’ .
*Eorer 10 - Sodtv apiyavor w0 ABI* Jdsi &) mepl
8 dodtw roiyuvoy 6 ABL wvxiov wsgrypdyar.
Terpo900ay ol AB, A evdsio dzxo: xard T
4, E m“uew, xai «no vay 4, E. ospeiy vuig AB,
AT moog o9dd¢ fySwoey ai JZ ZE* ovumsooiv-
ver O 1'tor viog 100 ABT wocyuvov, 4 éni vijg BT
sudsics, 7 xzog vic BI.

I3

v 1) Verba: *Eyysypdgpdw we ZEH, quae in edd. Oxon. te
Basil, omissa sunt, recte oninino e Cod .a restituit Peyrardus.
_Pavitet certe in Prop. 5, 9. 13, 14. ad finem similia verba ad-
iecta legimus. Eadem tamen ad finem Pmp. 8. desunt,

*

describendi), Eodem 'modo, quum id centrum esse debeat
in recta, quae angulum A T'B bifariam dividit, dividat eum
bifaviam recta ['d, eritque in recta I'4 centrum circuli. Erit
itague in contursu utriusque rectae. Rectas autem B4, I'd
mecessario concutrere, facile patet. - Quum enim anguli 4BI'
ATB simul.minores sint duobus rectis (I. 17.), multo magis
lnauh 4By, AI'B simul (gluppc dimidii pnorum) minores
erunt ducbus rectis, adeoque vectae BS, I'a convemen: (Ax.
11, vel I. Post. 5.).

,Obs. 2. Cor. 1. Quum etiam rectae JE, A}I circulu‘m‘
contingant, recta quoque 44, quae angulum BAI bifariam
dividit, in eodem puncto A4, centro circali, conveniet (IIL
17, Obs. 1.). Itaque tres rectas, quae angulos trianguli ali-
ouius bifaiam. sccant, in codem intra ipsum puncto conve. .

I3
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BT, T43. contingit ‘igitur ipsas, et erit tirculus de-
scriptus in triangulo. ABI" (IV. Def 5.) Inscribatur -
wt ZHE. :

In dato 1gntur triangulo 4BI" cxrculua macnpmu
est £ZH. Quod oportebat facere, :

PROPOSITIO V. (Fig29%0)

Circa datum triangulum circulum cnrcumscribere.

_ Sit datum triangulum A4BT'; oportet circa datum
trmngulum ABYF circulum circumscribere,

Secentur AB, AL rectae bifariam in 4y £ puna
ctis (. 10.), et punctis 4, £ ipsis 4By AT ad res
ctos angulos ducantur 47 , ZE (1. 11.). Convenient
autem vel intra triangulum ABI', vel in recta BI' »
vel extra BF s

n;“

. : . \
niunt, Kt vice veisa: Rectd, quae ex puncto J, in quo cons
. veninnt vectae, quae dnos angulos B et I trianguli -bisecant,
ad rertium augulam ducitur, hunc quogue bisecat (Obs. 2.
ad I, 26, Casy 5:). Cf Plleiderer,, e cuius annotationibus
patim manugeriptis, etiam, fa hoc libro plura hsusimus,
Schol' in ALS Elem: P. I, 55 41, 42, Caeteruin ipsam pro-
pos:tlonem IV. 4. Euclides ex absurdo demonstat, Rob.
Simsom patlo brevius directe, Neque vero cum Matthias
(Anazug aus Robs Simsons Uebersetzung) dixerim, verba =
Yoo Teusi advias % . A tisque ad finem demonstrationis me-
nifesto otiosum esse additamentum:  Ad indirectam’ demonstra-
tioniem omnino necessaria sunt,

Obs. 3 Cor. 2. Ey quae a puncto, in quo tres rectae
conveniunt , quae angulos alicuius trianguli bisecant, 'ad laa
tera eius trianguli demittuntur, sunt inter se aequalia

Obs 4. Cor. 3; Et, quum sit 4B=4H, et I'Z=TH
(HL 17. Obs. 5.), etit  iraqué BZ+4-BE, vel, quod eodem
_ reditg 2BE excessus, quo sumia duotum laterum B4, BI’

Euclid. Element, P. IL- N . B

’
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"v;umme*mauv oUv TdTEQOY ‘wrde xavd v0 Z,
Twad énsé’wy&wowu oi ZB, ZI', ZA. Kui insei ion
otiv o A4 'n] B4, nours) 0t xul mgde opdds 1f 42
foag doa q AZ ﬂuosz v ZB éoviv ion. 'O,uo:'mc
&) Seltopsy ot xat 5 I'Z vij AZ loviv oy, wgre
%t § ZB v ZT fotiv ioy ai vQels a(m wi ZA,
ZB, ZT ioa adiyjiarg eloiv.” ‘O doa xévvgw 14 Z,
Sweorqjuare 02 évi vav ZA, ZB, ZT xvxdog yoo-
gouevos fEst xui did TWY oGy eyusiwy , el foTas
usgtyaygay,uévog ¢ xvxhog megr v, ABI T@I')Iw')'!)'}'.\
Ispeyoagpéocdw wg o ABI.

‘A O ai 4Z, EZ mr‘uqurmwoav it e
BI' evdsiag xavd w6 Z, we &gae éni vijg devrigag
uawygoccpﬁé, xel tnelevydw 9 AZ. ‘Opoiwg Oy dei=
“Bopev ome w0 Z° oyueiov wévvgoy Euti ol mpz 0,
- ABT vpiyavoy stegiypaqpopiévov xvxdov.

"AMd 8 i 4Z, EZ ovpsunritweay éxvos 100
ABT sgipavov, xavd 16 Z wddaw,. ug Eyer Tl tig
roivye woTaypegis, xel dnslsiydwoey i AZ, BZ,
I'Z. Ko &nel wéhwy ioy oviv 1) AA 7,7 4B, xowsj

superat tertium AL, quo ipso propius detelmmatm 'L 20,
“Hane observationem Clavlus ad Joann. Baptistam Benedictum
refert. - . .
Obs, 5. Facile patet, eadem ratiox,;_e solvi problema ge-
neralins, quo iubetur circulys describi, qui contingat tres
rectas positione datas,"quae non omnes tres inter se sunt pa-
rallelae. Erunt enim vel a) (Tig. 288.) duae rectarum posi-
tione datarum 4B, I'4 parallelae, et secabuntur 2 tertia 4T
in punctis 4, I, et tam codem modo ostendetur, si anguli
IrAB, Ar'4 bifariam sccentur rectis I'E, AE, has rectas in
puncto aliqao E convenire, et demissa ex E in rectas.per-
pendicula BZ, E6, EH esse inter se aequalia, adeogue cir-

.
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Conveniant jgitur primum intus in Z, et fungana
twr ZB, ZI'y ZA. Et quoniam A4 aequalis est
B4, communis autem et ad rectos angulos 4Z; basis
igitar 4Z basi ZB est aequalis (I. 4.). Similiter
ostendemus et rectam I'Z rectae 4Z esse aequalem,
quare et ZB aequalis est ZI'; tres igitur Z.A, ZB,
Z1I' aequales inter de sunt. Ergo circulus centro Z,
intervallo autem una ipsarum ZA, ZB, ZI descri-
ptus trangibit et per reliqua puncta, et erit circulus’
circumscriptus (IV. Def. 6.) circa 4ABI" triangulum,
Circumscribatur ut ABI"

Sed 4Z, EZ conveniant, in recta BI' in Z, ut
in secunda figura, et iungatur 4Z. Similiter osten~
demus punctum Z centrum esse . ¢irculi circa ABI"
triangulum circumscripti. | .

‘ \ : -

Sed 47, EZ conveniant extra triangulum A4BT,
rursus in Z, ut in tertia figura, et iungantur AZ,‘
"BZ I'Z. Et quoniam rursus .44 aequalis est 4B,
‘communis autem et ad rectos angulos 4Z; basis igi-

‘culum centro E, radio EZ descriptum tres rectas in Z, 6,
| contingere. Et eodem modo eiiam ex altera rectas AI'
parte invenietur circulus, gqui propositum efficiet, Aliter,
ducto ad utramque rectarum parallelarum perpendiculo quo-
cunque ZH, eoque in E bifariam diviso, ac per E ducta
vecta Es: parallela rectis 4B, I'd, ostendetur, in hac paral-
Jela csse centra describendorum circulorum, Vel (Fig. 289.)
b) mulla rectarum “positione datarum parallela erit alteri,
Omnea 1gxtur tres 4B, BI', AL inter se convement, yel
n'ungulum ABT efficient, adeoque problema idem erit, quod
nostrum IV. 4. et invenietur centrum « circuli intra triangu-
lum dqscribendi , qui tres rectas 4B, BI, Ar contingat.
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3 xai mpds opBde 1 AZ- fiorg doa 1 AZ fdoee
o ZB &otlv ioy. ‘Opoing & deifopey dve xad'y
ZI v ZA &ovly loy, désvs xud 1f ZB v ZT dotiv
ion, 0 dee walw xévigw ¢ Z, dworiuare O vl
aGy ZA, ZB, ZI" wixkog yoaposevos fiier sat did
TGV Aotrméy onpeiow , xul E0TuL TEQIYORQOHLEVOS TIEQL  _
w6 ABT zpiyovov. Kai ysppdpde we ABI.

IIsgi 76 Jodty dga coiywvoy winhos mwepryéypo—
wvar. “Omeg &8st notioar.

" ITOPIZMA
Ket gavegdy ove, ove piv évide Tod Torywvov
qinTee v0 xivrgoy ToU xuxhov, 3 vne BAT ywvie,
2y peilove T et ToU fpunvxAiov TUyydvovse, ddT-
0w 2otly 0pd4¢ ove 0% inl vig BI' evdelog v0 név—
Tg0¥ minzee, 1] V6 BAT yovia & quovzdio sv-
77avovaa ogﬂvi oy Gve 0% 10 wévrgow woU. wxAov
éxT0g TOIYWYOU e p— 1), o vno BAI', #v édrrove
1) Ita sane rectius Peyrardus ex Cod.  habet, quam vul-
ata lectio: oray énvos T8 BI' sodelas 1o xivroov winrs. Cae-
terum iam Gregorius in versione latina veram-lectionem exs
pressit. .
Facile autem patet, eodem rno;lo intra spatia KBTS, ABIAN,
MFAO describi posse circulos, qui rectas 4B, BI'y, AT extra
triangulum 4BI" contingant. Nolumus huic problemati, quod
unum ex iis est, quae Apollonius in libris de Tactionibus
tractavit, plenius evolvendo insistere, Plara scitu diga, qude
"ad illud pertinent, et ex hac coustructione derivari possunt, -
congessit PHeidever, ebene Trigonometrie Tiib. 1802. Ita v.

* AB. I'+-Br .
c. facile patet, esse Aa-—a:,._.A +,12 + ; pariter ac im
Obs. 4. vidimus esse AE—M, et angulum 4B3

b2
osse rectum oic.
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tur AZ basi ZB est aequalis (I. 4.). Similiter osten-
demus et ZI' aequalem esse Z.d, quare et ZB ae..
qualis est ZI'; ergo rursus circulus centro Z, inter-
vallo autem una ipsarum ZA, ZB, ZI descriptus :
transibit per reliqgua pu.ncta', et erit circa iriangulum
ABI’ circumscriptus. Describatur igitur ut ABI.

Circa datum igitur triangulum circulus circumseri-
ptus est, Quod oportebat facere.

COROLLARIUM

Et mamfesmm esty quod si centrim circuli intra,
tnangulum cadxt, an.gulus BAT, in segmento maiore ’
quam semicirculo positus,, minor sit recto; si au-
tem centrum in réctam BI cadxt, angulus BAT, in
sem;clrculo posxtus, rectus sit; si vero centrum cir-
culi extra triangulum cadit, angulus BAI, in seg-.
mento’ minore~ quam semicirculo, maior sit recto.

PROPOSITIO V.

Obs. 1. Rob. Simson. putat, demonstrationem  huius:
propositionis ab aliquo vitiatam esse, non enim ostendere,
rectas, quae latera manguh bifariam et ad angulos rectos se-
cant, inter se convenire, et inepte d1v1derp propositionem m
tros casus, cum una eademque demonsiratio omnibns inser:
viat, ut iam Campanus observarit. -Et illud quidem, rectas,
quae ex 4 et E ad angulos rectos lateribus ducuntur, inter
se conveaire, facile, ut est apud Campanum, probatur, ducta
recta 4E, unde res eodem modo ox Ax. 11, vel I. Post, 5.' '
patet, ac in IV. 3. de rectis circulum contmgenubus. Quod
autem rectae I‘Z EZ uec in unam lineam coincidere possmt,
inde patet, quod sj id fieret, rectae 4B, AL forent inter se
parallelae (I. 28.), quod est contra hypothenn. Rob. Snmson.
rectas 4Z, EZ convenire mde probat, quod si non convem-
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o AZ, EZ- ovev O ogd, imi fmg BI ovey 0&'
,uué‘ow 09 ?ijs , &xvog vov ABI Toryavov 1),

ITPOTAZIZ g. .

Eic oy dodévra sixdov vevgoyuvoy lyyoavi.

"Eotw ¢ Jodelg wvindog ¢ ABTA Jsi 81 eic vov
ABT 4 wixdov_vergdyovoy Eyyodur.

"Hydwoay w00 ABI'A xzlov &vo iduergor mwoos
dodtigc alyhais ai AT, B4 nai msé‘wy'&w ol AB
BT’ r4, JA ‘

G ey
1) 'Bxros rov ABI' tpcywvou ex coniectura, quam iam
versiones Campani, Clavii, Gregorii, Rob. Simsonis alibrim=
que habent, }nosmmus pro vulgata omainm. editionum. (in:
) Paus. ex spl,m ate Lyyograpluco est vros p:o eutos) m‘roc
- s BI'

vent parallelae foxent, at si parallelae forent JZ EZ, para.lo
lelaec quoque forent 4B, AI'; qui iis sunt ad angulos rectos.
Hanc demonstrationem. reprehendit Matthias Auszug aus Rob.
Sims. Uebersetzung et Austin., quod propositio illx, ‘Tectas,
quae perpenddiculares sint ad duas paml]elas, ipsas etiam pa-
.vallelas’esse, non praecedat. Tacillime tamen res ad I. 28. ve-
ducitur,  Caetersim poteral quoque Analysis addi simili ra-
tione ac in IV. 4. facile deducenda ex III 1 Cor. 1.~

Obs. 2. Cor. 2 Qurim céntrum circuli describendi esse

debeat (IH 1. Cor 1) i vecta 4Z, quae 1ectam AB b)fa-
tum et ad ansulos rectos secat, pamelque in 1ec[a EZ, quae
rectam AT bifariam et ad angulos recios secat, et dénique
eodem modo in- ‘recta, quaé rectam BI° bilaviam et ad anbulos

rectos seeat, patet, hoc, quod ulnmo loco diximus, perpens

diculum’ cum duobus l‘ehqms in uno eodem(iue pumto com-
venite Jebew.
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Quare et si datus angulus minor est recto , intra tri-
angulum convenient 4Z, EZ; si autem rectus, in
BI'; si vero' maior recto, extra triangulum 4BI".

A

PROPOSITIO VI (Fig. 291.)
In dato circulo quadratum inscribere.
; 8it datus circulus 4BI'4; oportetin circulo 4BI'A
quadratum ‘ingcribere.
Ducantur [circuli’ ABT'4 duae diametri Ay BA

ad rectos angulos inter se (I. 11.), et iungantur 4B,
BI‘, I‘A’ AA- -

_,Ol.)s. 3. Cor. 3. Et quae ab hoc communi trium per-
pendiculorum concursa ad angnlos trianguli’ 4, B, I' ducun-
tar rectae ZA, ZB, ZI acquales sunt. Casu itaque figutae ’
secundae (Fig. 290. b.) quo apgulus BAI rectus est, cen-
trum Z circuli circumscribendi facillime invenitur, bisecando
tantam latus recto angulo oppositum. Cf. IIL. 31. Cot. 2.

Obs. 4. Eodem rhodo per tria puncta, quae non in ea-
dem recta sunt, cuculus describetur,

Obs. 5. Corollarii 1., quod in graeco textu legmn, pars
prior mon est apud Campanum, neque, omnino ex hac con-
structione consequltm, sed patet ex IIL 31, Pars posterior
consequitur "ex conversa III, 31, vid, Obs. ad III 8. In
parte posteriote corollavii praeterea, ut Rob. Simson. notat,
sermo est de angulo dato, quum tamen propositio nihil ha-
beat, nec habere possit de angulo dato, atque hinc ille co-
rollarium hoe manifeste vidatum esse, concludit. Austin. id
omnino ex hoc loco eliminandum esse putat.

PROPOSITIO VL
Obs. A sexta inde huius Libri propositione Euclidles non
nisi de figuris .quibusdam regularibus tractat, es de his iis,
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"Eorer dodeig winloc 6 ABIA 8t Oy megi vow
" ABI'A4 wxhov verpiymvoy megiypdpal.

quae Prop. 2—5 generatim de triangulis docuerat, similia
proponit. Neque enim poterant ad figuras multilateras quas-
cunque illa omnia applicari. Nonnulla tamen de aliis quoque
figuris non regulaibus valent. Propositio sexta, ut de hac
jam dicamus, de qundtatn idem docet, quod Prop. 2. de trian-
gulo dato alicai aequmwulo. Quodvis autem quadratum ettam
cuivis alii quadrato est aequiangulum. Nec vero genelahtcl
iam proponi poterat problema: in dato circulo inscribere qua-
drilaterum dato quadrilatero aequnngulum. Vidimus nempe
“in Obs. 2, ad IIL 22., ut quadrilaterum circulo inscribi pos-
~ 8it, necesse esse, si quaestio sit de figuris, quae nullosangu-
_ los gibbos habent, ut duo anguli oppositi simul sumti aequa-
" las sint veliquis duobus angulis. Itaque etiam, si circulo dato
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Et quoniam BE aequalis est EA, centrum enim
E, communis antem et ad rectos angulos E.A; basis.
_igitur AB basi A4 aequalis est (L 4.). Ex eadem
ratione et utraque rectarum BI', I'A utrique rectarum
BA, A4 aequalis est ; aequilaterum igitur est- quadri-
laterum ABI'4. Dico autem et rectangulum. Quo-
niam enim recta B4 diameter est circuli ABI'4, se-
micirculus igitur est BA4; quare angulus BAA re-
ctus est (III. 31.). Ex eadem ratione et unusquisque
anguloram ABI'y, BI'Ad, I'4A rectus est; rectangu-
" lum jgitur est quadrilaterum 4BI'A. Ostensum est
autem et aequilaterum ; quadratum igitur est.  Et in-
scriptum est in dato circulo 4BI'4. "

In dato igitur tirculo 4BI'A quadratum inscri
ptum est ABI'4. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO VIL (Fig. 293)

Circa datum circulum quadratum describere. .
Sit datus circulus 4BI'A; oportét-circa circulum
ABTI'4 quadratum circumscribere.,

inscribi debet quadrilaterum dato quadrilatero aequiangufum,
in dato quadrilatero eadem conditio obtineré debet. Quod si
fuerit, poterit non modo , et quidem ita, ut punctum in cir-
cumferentia, per qf#iod unum laterum quadi‘ilateri inscribendi
transeat, datum sit, aut pro lubitu sumatur, res fieri, sed
innomeris modis feri poterit, vel, nut aliter dicamus, pro-
blema generaliter sumtum erit indeterminatum. Nempe, &
propositum sit, dato circalo 4B I (Fig. 29‘2.) inscribere qua-
drilateram, quod aequiangulum sit dato quadrilatero EZOH,
cuius anguli opposigi\ZEH+ZGH_~.-Z-+H=2 rectis, ita, ut
unum eius latus transeat per punctum datum A in circumfe-
ferentia circuli, feri id poterit sequentem in modum. Ab-
scindatur per IIL. 3%, recta AT segmentum A4, quod ca-
. \
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"HySwoey voii ABI'A wixdov dva decpsrgoe mpds
opddg: aAlirdatg of Ar, BA, xai 0wd vy A, B, T,
A o usior. jydasey dpanvduevur Tov ABT4 xuxdov
oi ZH, HG, ©K, KZ. S L

"Enet v é(pums'tat 4 ZH vov ABTA ‘wxdov, .
eno 0t voi E xévrgov. iml vnw ward w0 A imaprn.
inéSevnrue 7 EA ol doa ngog vi A yoviar ogdar
eow. i vd avre Oy xal of mgoc voig B, I'y, A

‘piat angulum aequalem angulo H, Juctaquie OF fiat angalas
I'd4=6EH, et [{B=6EZ, et inngantar BI', 4T, eritque,
ut facile ex IIL. 22. consequitur, quadrilateram ABI'4 aequi-
angulum quadrilatero EZOH. Neque vero solum quadrilate-
ram A8L4 propositum efficiet.  Quodsi enim v, g. ducta
- Fldsset vecta & parallela rectae Z6, iunctaque B, angulus
I'd6-=9EH , et an«ru]ua FA8==0El counstituius esset, qua-
d.ilateram - 42I'§ paviter scopo respoudisset, atque ita innu-
mora alia, quaec idem praestarent, exhiberi poterant. Nomi-
maiim, si circulo dato inscribenda fuerit figura 'quidﬁm'ae-
quiangula, innumera rectangula problema solvent. At, i &-
gﬁra inséribenda ipsa o_stiam quadratum esse, et per puncium
in circumferentia "datum 4 wansire deber, una tantum figura
his conditionibus satisfacier, 8i circulo inscribi iubetur fignra
multilatera aequiangula figuras. datae, ante omnia, an res fer
possit, ex observatis.ad. ITl. 22, diiudicari debet, -et si fieri
possit, problema plerumque erit indeterinatum. Casterum
propositioni VI. 6. addi potest hoc

Cor. Cirgulus quoque (Fig. 291.) diamenis AI'y B4 in
quatuor segmenta aequalia dividitur (IIL. 26.).

PROPOSITIO VIL :

Obs, 1. Rectas circalum contingentes HZ, 9K cum con<
tingentibus HO, ZX convenire, patet ex I. 29. Cor. 3. '

Lor. 1. Quodvis quadrati circumscripti latus aequale est
diametro 'pil't:uli, cui circumseribicur (I, 34.). \
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Ducantur circuli 4BI'4 duae diametri A", B4
ad rectos angulos inter se (L. 11.), et per puncta A,
B, I', 4 ducantur rectae ZH, HO, 6K, KZ cir-
culum ABPJ contingentes (IlI. 17.).

Quoniam igitur ZH contingit circalum ABI‘J
centro autemm FE ad contactum _{4 ducta est £ .4; an-
guli ad 4 recti sunt (III. 18.). Ex eadem ratione et
anguli ad B, I'y 4 puncta recti sunt. Et quoniam

Cor. 2. 8i ductis rectis 4B, BI', I'4, 44 eidem cir.
culo . quadratum mscnbatm, erit quadratum circumscriptum
duplum quadrau inscripti, hoc nempe erit aequale duplo qua-
drati radii (1. 47.), illud aotem quadrato diametri Cor. 1. * -

Cor. 3, Circulus etiam hic diametris AI'y B in qua—
tuor segmenta aequalia dividitur (III. 26.).

Cor. 4. Pariter latera quadrati circumscripti diametds
AT, B4 b1secantur Est nempe HA=BE (I. 34.) et ZA=
Ed. At BE“I:J, itaque ot HA=ZA. '

Obs. 2. Quum quodvis q\ladutum aequiangulum sit .
cuivis' alii, etiam haec proposmo conferri potest cum propo-
sitione IV. 3. Et facile patet, Pxoposmonem IV. 5. longe
generalius, ‘et certe ad figuram rectilineam quamcéunque, qiiae
angulos gibbos non ‘habet, extendi posse. Tactis nempe (Fig.
294) ut in IV, 3. angulis ad centrum O circilli dati ex ordine
aequalibus iis, qui deinceps sunt angulis figurae datas ZOHKA,
nempe angulo aOs=="angulo, qui Z deinceps est «OF ei, qui-.
6 deinceps est eic. ductisque per puncta ¢, a, g ete. (quoe
rum unum etiam datum esse potes:) rectis circulum contine
- gentibus , demonstrabitur, ut in IV. 3. rectarcum harum con-
tingentium unamquamgque convenire cum duabus ipsi proxime
positis, ct esse figuram ita enatam aequiangulam datze ZOHK A.
Nec generaliter omues ii casus excludentur, quibug Gzura data-
angulos gibbos habet: in figura autern datas asquiangula circa
circulum circumscripta latera angijos gibbos comprehendentia
non ipsa, sed producta tantum intra figuram eirculum com-
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q;,,uswtg yoviar 69dul siow. Kui -dmsi og{h; 2omew 7
vnd. AEB ;mwm, dove 0¢ 009y xai 9f vno EBH-

nagu).i'qlog doa foTiv 7 HO v ALl Aid o avrd

o nat f AL <f ZK govi megardnhos. “Sgvs xai

5 HO v ZK fovi magdddyjioc.” ‘Opoing Oy dsifo-

pev ot xaib éxavégus vy HZ, OK vjj BEA éoti

aaodlilyrog. Hegaeddyhopooppe iovi vd HK, HI',
AK, ZB, BK- ioy dou éotiv 4. piv HZ v OK,
7 0% HO v ZK. Koi émei ior; otty q AL v Bd,
aild xol 7 piv AT éxavige vév HO, ZK, 7 8t

tingent, et anguli quoque ad ceutram situm aliquatenus di-

versum obtinebunt, quae omnia, quum singulis casibus evol-
vendis hand vacet, hic et in sequentibus praeterimus.’

‘Obs. 3. In figuris eirculo alicui circumscriptis (hic quo-.

que practerimus eas, quae angulos‘gibbos habent) observari

potest circa latera aliquid admodum simile ei, quod in ﬁuuruA
cireulo inscriptis circa angulos observavimus Obs. 2. sq. ad

JII. 22. Nempe, si parem laternm numerum habuerint, et

latera, imitio [acto a quocunque eorum ordine numeris indi-,

centur, erit summa laterum numeris imparibus nctatoram ae-
" quelis summae lateram numeris paubus notatoram. Sit v. ¢,
talis figura, quae nullos angulos gibbos babet 4BI'4EZ (Tig.
295,), quae circulum cont.mgat in puactis a, ﬁ s ¥ ©LG, erit-
que ex HI. 17, Obs. 1
BN : Aa:::.dé'
Ba:hﬂ \ R
Iy=rg ‘
dy=48
EE:E(’
ZL—=Z¢

unde CAa-l-Ba) + (Lyt=dy) =t (Bet-2Z5)=( Bﬂ+1‘ﬁ)+(43+ ‘

EO)(Zo-AL)
is €2 ABTd~jrEZ=B [~ JE+4Z 4.
Similis. demonstratio locum habet in ﬁgurn, quas plura ha-
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rectus est angulus AEB; rectus autem est &t EBH;
HO parallela erit AI' (I. 28.) Ex eadem ratione et
AT parallela est ZK; quare et HO parallela est ZK
(1. 30.). Similiter ostendemus et utramqué ipsarum
HZ, OK ipsi BEA esse parallelam. Parallelogramma
igitur sunt HKy AI', AK, ZB, BK; aequalis igi-
tur est HZ quidem ipsi OK, HO vero ipsi ZK. Et
quoniam - AI" aequalis est B4, sed et AI utrique
ipsaram HO®, ZK, Bd vero utrique ipsarum HZ,
OK est aequalis; et utraque HO, ZK utrique HZ,

bent latera. Hinc consequitur, rectgngulum et rhomboiden
eirculo 4E circumscribi non posse.

Obs. 4. Simile quid obtinet in figuris circulo eircum-*
sctiptis, qunae numerum laternm imparem habent. 1In illis
nempe, si unius cuiuscunque lateris vo ¢. (Fig. 296.) in pen-
tagono ABPAE lateris EA partes Ae, et ¢E in quae in pun-
cto contactus dividituar, sepalanm numeremus , pariter summa
laterum numeris imparibus notatorum aequalis crit summae
numeris paribus’ notatorum , quod eodem modo demonstia-
bitur.

Obs. 5. In quadrilateris propositio, quam Obs. 3. ha.
buimus, valet etiam conversa. Nempe si quod quadiilaterum

ita comparatum sit, ut summa duorem laterum oppositorum

aequalis sit summae duorum reliquorum laterum oppositorum,
poterit illi circulus inscribi. Demonstrari id potest vel directe,

vel indirecte. Directa demonstratio haec erit. Sit (Fig. 297.)

quadrilaterum 4BI'd, in quo summa laterum AB—~ IS aequa-
lis est summae laterum BI-}-4A4, poteiit ei circulus inscribi.
Nam ex Obs. 5. ad IV, 4. circulus potest destribi, qui tria
quaecunque conmtigua litera v. c. 4B, BI', I'4 contingat in
punctis «, @, y, adeoque erit, si O huius circuli’ centrum
sit, Ue=08, et Oa’=0)2.. Est autem Ou?= 042~ ful, et
Oy’=042—4y2 (1. 41. Cor, 2.), adeoque erit 0.4 2— dar=
04%—dy2. Bt, quum sit ex hyp, AB~fTA=BI'}-44, &

/
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Bd Enazépn v HZ, 6K éo«m' mq‘ xeek e'umsqu

doe vuv HO, ZK enme(m viv HZ, OK ‘2oiiv iog.
Idon)eva dpe éovl %o ZHOGK ca'rgan}.e'vgow. Aéya

6‘1] oTt wot og«?o;/wwov. "Bl 7«9 nagu).).y).o;rgu,w- 4

oy dott o HBEA noi oty 093} o vno AEBe
0o%] doa xel 9 vmo AHB. ‘Ouoiwg 87 Osifoper
omt wel ol meog voie O, K, Z yoviae dedai siaw
cpdoyuviov dpa vt 16 ZHOK vevpcnisvgov. "E-
deiydy 0% xel ioomhevgoy: wsrodywvoy dpo foviv. Kl
nsptye';rqamat mwege vov ABI'A xvxiov,

Ikspl wov dodéwra dpo xvxiov ‘tezqaywvov TEQe~
yéyounvat. "Omep 80er moujoar.

© ' mPOTAZIZ 4
Eig¢ to dodév 'ze*rgoe';"wvov xUxAov yygatct.
"Eava <0 Jm%w rerpayuvoy v ABL A Jei &y
sls w0 ABI'A frs'maywwov wirlov éyyodiat. '
Tevproden énavign viv AB, A4 Siya #erd o
Z, E aypsic, rai 0w piv wov E cmovége wuv AB,
I'd magaliqgiog fydw 4 EO, 0wl Ot ¥oi Z omorépe

oy AJ, BP ﬂagallr?og fyda 7 ZK- weguilyio=

=Bf, I_y——Tﬁ (Obs. 1. ad 11 17.) erit, aequahbus utrime
qna demtis, Adomfedy=dAd. Iam etit vel A==y (Fig. 297
a), vel alterutra earumt maior altera (Fig. 297, b.): Utroque
casu, demisso ex O in 44 perpendiculo Od; dico esse. Od=

Oy. Nam, 8 1) Ado—~dy, erit tam Ae, quam dy=424°

Et, quum 042~ Ae?=042—dy?, erit Od:=042, adeoque

0A4=04, unde perbeudiculum 03 rectam A4 bisecabit in &

' (I. 26, Cor. 3)', eritqae lb‘.-_—_df_;dy. Est autem Od:=

42 —48; - et 0y’==042—dy2, itaque 032=0y2, adeoque 03
==07 Sin autem mon sit Aaz=dy, sit alterutra earnm v. c.
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6K est aequdlis.  Aequilaterum igitur est ZHOK
quadrilaterum, Dico et rectangulum. Quoniam enim
parallelogrammum est HBE A, et est rectus angulus.
AEB; rectus igitur et 4HB. Similiter ostendemus
et angulos ad 6, K, Z rectos esse; rectangulum igi-
tur est quadrilaterum ZHOK. Ostensum est autem
et aequilaterum; quadratum igitur est. Et circum-
scriptum est circa 4BI'A circulum. ‘

/
/

Circa datum igitur circulum quadratum circumscri-
ptum est. Quod oportebat Facere,

PROPOSITIO VIL (Fig 299.) .
In dato quadrato circulum inscribere.’

Sit datum quadratum ABIA ; oportet in quadrato
ABI'4 circulum inscribere.- i

Secetur utraque ipsarum 4B, AJ bifariam m.
- punctis E, Z (L. 10.), et per E alterutri ‘rectarum
AB, I'4 parallela ducatur EG (L. 31.); per Z vero
alterutri rectaram 44, BI' parallela ducatur ZK (L

Jy maior altera Aa. Quoniam igitur 042~ Aa2—=04'—dy2¢
erit d/”—-Aa-.__Od-vOA~. At, demisso ex O in vectam AL
-perpendiculo 0F, st O’ —0A2=45>—432 (1. 4. Cur, 3)y
itaque Jr—da-—d& —A482 i, e. vectangulum (Sy-Aa) (4y
—Aw) == rectang. (404-43) (40—A45 (IL 4. Cor. 4) Quum
autein sit dyAa=Ad—A54-A45, erit Ly— fo= A~ A8
(Obs. 3, ad I. 40.), adeoque erit o [ Aotfed '~ Aui= 46443
~-d3— A3 i .24y =249, vel dy==43", et quum 05— OL—
432 et Oy>=04—dy?, erit 09 ==0y°, et Gi==0y, adeogna
utroque casit circulus radio Oy descriptus etiam pet J transi-
bit, et continget rectam A4 in & (ILl. 16. Cor, 1.). IHino
consequitur quadrato et rhombo circulum posse inscribi,
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yoeupoy doo 2oty Eaovov viv 4K, KB, A8,

064, AH, HI', BH, HA, %ot ol anevavtiov av- -

v whsvoal Snhovose loar sloly. Kel &mwst loy) oty
v Ad vij AB, xai &ove vic ptv Ad qjuicee 1 AE,
vic 0% AB nulcee 1 AZ, ioy doo xui 5 AE ©y
AZ 6cvs xal ol aneveyvriov icor elaty, oy doo xal
" % ZH vij HE. ‘Opoing 01 Jeifoper 61t Rl éxaviga
oy HO, HK éxoréoe viv ZH, HE éovly ioy. Ai
réoonpes doo of HE, HZ, HO, HK ioo didej~
Aaie slotv. ‘O doo xévrow piv o H, Seoviuave
& &) wov HE, HZ, HO, HK xvxiog yoeyopevos
sEer ol ‘O THY Aomoy onusiwy xal dpapetal Tay
AB, BI', T4, 44 «dacy, did 0 o’p#o?g slvae

rug meds wic E, Z, 0, K yuvice & ydo vepst o

stxdoc vic AB, BI', I'd, AA, 4 %) Otauérgp
Tol wvxdov spog 0pddg dst dxgas ayouiryy vrde se=
oclvat ToU xvrdov, bmeg dvomov deiydy. Ovx doo
. 0 xéveow udv wi H, Seorijuet: 8t évi viv HE,
HZ, HB, HK wxdog youpousvos véuvse vis AB,

Obs. 6. In figurls autem, quae plura quam qpatuor la-
tera habent, propositio, quam Obs. 3 habuimus, pariterque
altera Obs. 4. exhibita converti nequit, §uod similiter fers
demonstratur ac Obsy 6. ad IIL 22, Sit nempe (F'ig. 298.)
Fgura ABI'dEZ circulo, cuius cenurum est O, radius D« cir-
tumscripta, et contingat ille latera in punctis @, 8, 7, &, =
¢y iam sumantur duo quaecunque latera contigna v. c. A%,
EZ, et producttur utramque ultra £ usque ad © et H eadem
ql;amtital:e,l nempe ita, ut sit Z20=2ZH, et ccntr:o A radio
A6, patirerque centro £ radiv EH describantur circuli, qui
se intersecabunt in puncto aliquo K, ita-ut ductis 4K, BK

sit punctum Z inter 4K et EK, orieturque novum polygo-~ -

fum ABF4EK, quod a priore ABI'4EZ tantum quoad latera
AKX, EK, eoruique positipnem discrepabit, caeterum vero,

’
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31.); parallelogrammum igitur est unumquodque*ipso-
rum 4K, KB, 40, G4, AH, HI', BH, HA4,
et opposita ipsorum latera aequalia sunt (I. 34.). Et
quoniam A4 aequalis est AB, et ipsius quidem A4
_dimidi; est AE, ipsius jvero AB dithidia AZ, ae-
qualis erit et 4E ipsi AZ; Jquare et opposita aequae
lia sunty ergo ZH aequalis HE. Similiter ostende-
mauas et utramque HO, HK urique ZH, HE esse
aequalem. Quatuor igitar HE, HZ, H®, HK ae.
quoles inter se sunt. Circulus igitur centro H, inter-
vallo vero aequali uni ipsaram HE, HZ, HO, HK
descriptns traosibit et per reliqua punctd; et continget
vectas 4By BI'y I'dy AA, propterea quod recti sunt
anguli ad E, Z, @, K anguli; si enim secat circulus
rectas AB BI', I'd, 44, quae dizmetro circuli ad
rectos angulos ab extremitate ducitur, in:ra circulum
cadet, quod absurdum ostensum est (IIL 16.) Circa-
lus igitur ceotro H, intervallo vero aegamali uni ipsa.

raum HE, HZ, HO, HK descriptus non secat rectas

guum polygonum ABIAEZ circulo circumseriptum sit, erit
ex Obs. & AB4T4-}-EZ=BI4-gJE+4Z A, adecque, quum
EK—EZ+4-ZH, et KA=Z A-4Z6, sumtum autem sit ZH=
26, erit etism AB-4I'd-EKz=Blep-dE4KA, Polygonum
itaque ABFAEK etiam ita comparatum ®st, ut numerus late~
rum alterne numeratorum aequalis sit numero reliqguorum la»
terum, et tamen manifestum est, huic polygono circulum in-
scribi non posse. 8i enim inscribi posset, idem etiam latera
AB, BT, I'd ex ca parte lateris. BI' contingere deberet, ex
qua sunc reliqua latera. At, qui hoc efficit, unicus circulus
est, nempe is, qui centro O radio Oa describitur. Is autem,
quum latera .EZ, AZ contingat, nequit simul latera EX, AKX
extra illa posita contingere, ' .
Euelid. Elemeat. p, 1L . c
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BI‘ ‘T4, 44 w{}emg. "Egaperat é’gu UTGY: R0l
éoTae syyeyga;l/uwog sic 0 ABTA n'rgu;/wvoa/.

Elg dgu t0 oty Tergaywvov xvxlog &yyiygumrot.
‘Omnsg é0st nozr,om.

.

II]’O TAZIZ 19'.
. Ilsgi 70 dodiv Tevpiymvoy wvxdov sepyodrar.
v "Eore vo Jodiw teigéym/ov w0 ABId4 dsi 4.
megi o ABI'A fte'rga;/wvw wU%AOY TTEQLyQEYILL

Eneg’wz&ewm yee «i AT, BA ze/Wewocw ah-
Mjdag neved 1o E.

Kot 2met iog doviv 4 AA o AB, woivy O o
AT, dvo 0y ui'dA, AT dvoi vaic BA, AT ioou
slot, wot ﬂaozg 7 AT ﬂaoet vy BI' ioy yow:a <56
wo] Loty 9 vnd JAL yovig 'n; vwo BAl- 7 dpo
vao JAB yovie diye téruyro vao vic AT ‘Opolwg
01 Oeifopey o ai é,m'omz vav vno ABI', BI'A,
I'd4 diyon. cé't,my'mt vne vov AT, AB ev&eww. Kai
dmel ioy éovly 7] vno AAB yawm fn; vne ABT, wai
tont vfig ptv vme AAB ruiceie 1 vno EAB, vfg
0t vne ABI sjuicee 5 vwo EBA xai 1 vadc EAB
doo 75 vd EBA vy ioryr wsve nal whsvgd v EA
aisvod v EB oty ioy. ‘Opoing 07 deifouey ore
w0l émr‘_éga vuy EA, EB e09a6v éxarége vuiv

EI, E4 ion oviv. Ai véoomgeg oo «i EA, EB,

Obs, 7. In fguris circulo circumscriptis, quae nume-
rum laterum, imparem habent, propositio, quam Obs. 4. ha-
buimus, etiam ita exprimi poterit; erit in illis sumina laterum
primi, tertii, quinti etc, aequalis summae laterum secundi,
quarti etc. si huic addas duplum segmentum priri lateris,
qudd’ inter punctum ‘ontactus et eurn eius terminum iacet, a
quo siumerare coeptum. est, V. ¢. (Fig. 296.) in pentagono-



LiBER QUARTUS. 35
\

AB, BI'y, T4, AA. Contmget igitur xpsas et erit
inscriptus_ in quadrato ABI'd.

In dato igitur quadrato circulus inscriptus est. Quod,
oportebat facere. ~ - :

PROPOSITIO IX. (Fig. 201),

Circa datum quadratum circulam circumscribere.

Sit datum quadratum A4BT'A; oportet circa qua-
dratam 4Bl A circulum circamscribere.

luuctae AI', BA sese sctent in B,

Et quoniam A4 aequalis est' 4B, communis au.
tem A, duae 4A, AT duabus BA, AT aequales
sunt, et basis AI' basi BI' aequalis; angulus igitur
dATl aequalis est BAI (1. 8.); angulus.igitur /4B
bifariam sectus est ab A[. Similiter ostendemus et
unumquemque angulorum ABT, BI'A, I'dA bifa.
‘riam sectum esse a rectis A", 4B. Et quoniam ae.
qualis est angulus 44B angulo ABI, ‘et est ipsius
4A4RB dimidius angulus EAB, et ipsius ABI' dimi.
dius' angulus EBA; et EAB igitur angulo EBA
erit aequalis. Quare et latus -EA lateri EB est ae-
quale (I. 6.). Similiter ostendemus, et utramque re-
caram K4, EB uirique EI', EA sequalem esse;
quatuor igitur £4, EB, EI', EA aequales inter se

circulo circumscripto, qnod supra delineatum fuit, erat, si a
puncto A versus B numerare incipias ex Obs. 4. ABeje T gef=
Es=BI'\-Ed-}- 4s unde si utrimqne addas Az, erit ABfT4
+EA=B [+ E4-+2Ae=BI+E4+24a. Hinc consequitur,

#i latera”fignrae circulo circumscriptae, quae numerum laterum .
imparem habet, omnia data sint, data etiam esse segmenta,
in quae illa in puncto contactus dividuntur. ‘Erit nempe 24«
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ET', E4 ioou alh;/.mg eloiv. ‘O doe xéuvpw v E,
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w I’ m;,uewv, wgre 70 vme vav AB, BI' swegieyo~
pevoy 0919‘07("1”0‘)’ icov slvee vg ano vov I'A vevpa-
yovY® Xei mwgw wtv v A, Sweovijuome O v AB
xvxrog yeygo.tp&w 0 BAE wurl wng;wm?w sig Tow
BAE wishov v A 9sia, uy peifove odoy wig

voi BAE xvxhov Jwucrgov, ioy svdeioc 4 B xal

£m§w'x«?woow ol Ad, T'4, xet nspeysypdpdo swegl
w0 AT'4 TQL}'(JMIO’V xvxdog o AI'A.
Kol el vo vmo wiv AB, BI i ioy 2ovl TG aso.
viig AT, oy 0t § AT vij B4 w6 dge vso vuv AB,
BT ioov 2ovi v6i amwo vic BA. - Kai énel xuxdov vo¥
Ald eidgnogd vt oypusiov éxvog ©o B, xel dwe vov
B ngos vdv AT xixiov mposmwenmrwnact dvo evdsict

oi BA, BA, xat 1 piv evvey véuver, 3 0% mpog- '

ssinvet, woi 2pve vo vmo vy AB, BI ivov v amo

' =ABejT'44-EA—BI~4E. Cacterum haec disquisitio a tertia
inde observatione instituta primum facta est a Pitor (Mém.
de I’Acad. des Sc. de Pam 1725, p. 45.). Cf. Kxaft. Geom.
Subhm. g. 104,

= Er  mp v £2 g3
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sunt.  Circulus igitu_rrlcentro E, et intervallo aequali
uni rectarum EA, ER, EI'; EA4 descriptus transi-
bit et per reliqua ;puncta, et erit circumscriptus circa
guadratum ABI'4. Circumscribatur ut 4BI'A.

€irca' datum igitur quadratum circulus circumscri-
'ptus est. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO X (Fig 30L)

Isosceles triangulum constituere, habens utmmque
angulorum ad basin duplum reliqui.

Ponatur aliqua recta 4B, et secetur in puncto T,
fta ut rectangulum sub 4B, BI" contentum aequale
&it quadrato ex I'A (IL. 11.); et centro A, et inter-
vallo 4B describatar circulus BAE (Pest. 3.), et ap-
tetur in circulo BAE rectae AT, quae non ‘maior est
diametro circuli BAI", aequalis recta BJ (IV. 1.); et
fungantur 44, I'4, et circumscribatur circa triangu-
lom AT4 circulus AT'4, -

Et quoniam rectangulum sub 4B, BI' aequale est
quadrato -ex AI', AT autem aequalis B4, rectangu-
lam igitur sub 4B, BI" aequale est quadrato ex BA.
‘Et quoniam extra circulum AI'4 sumptum est ali-

quod punctum B, et a ‘B in circulum 4I'4 cadunt
duae rectae BA, BA, quarum altera quidem ipsum -
secat, altera yero in eum incidit; es est rectangulum -

PROPOSITIO VIIL
Obs. 8i cui rhombo dato A.BI‘J‘(Fig. 300.) circulas.
inscribendus est, quod.ex Obs, 5. ad praeced. semper fieri
potest, centrum quidem circuli inscribendi eadom rations in’
venixi potest, ut hic pro quadrato ostensum fuit, ductis nempe
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vic B4 7 B4 doe dpdnvevar 100 ATA.  Kal &nsi
dpdgveyar pdv 1 B4, ano O ziic xard w6 A énagis
dujxrar o AIY 9 dow vmo BAI ywvie ioy éovi g
v T dvallaE ToU xUxhov TMYuuTt yovie T Umo
AATL. 'Ensi opv ion éoviv o vitd BAL 7 vso JAT,
xotv) sTgogxs(odw 7 vno I'dA: ody doo 9 vne BAA
ioy lott dvel waig vno I'dA, AAl. ’Aidd vals
oo T'dA, AAT ‘ioy totlv 3 rog + vnd BI4 § ’
doe vme BAA ioy éovi v vnd BLA. "A)X 1 vno
BAA vf 9o, B4 otiv ioy, inel wal mwhevoe 4° A4
] AB oviv ioy were nai 9 vnd 4BA v vno BI'd
dotiv ion. Ai veeig dou «i vne BAA, 4BA, BI4
ioor addqhesg siclv. Kot el ioy &otiv of vnd JBI
ywvie v vno BI'd, ioy ot} xai mhsvod 7 BA nikeved
e AL. "AM’ 7 Bd <o T'A vnoxeoe ioy xot o
AT doe vj I'd otiv iy dgre xai yuvia: 9, o
I'4A4 yovig w57 vno AAD Zoily iey of dow. Vo
I'dd, AAT vic vno AAT eiol Simhooiovs. "Ion 8%
“ual 9] Yno BI'A eic vnd T'dAd, AAT xak 1 vm6
BI'4 dge vic vwo AL ot demda). “Ioy 8 % vsmo,
BI'4 éxeavépa vy vmo BAA, ABA- xal éxasépa doo
- wav Yo BAA, ABA vi¢ vno BAA éovd demdy.
roctis ZX, EO per puncta, quae latera rbombi-oppoﬁti bifh-
riam dividunt, eruntque adhuc ut ante ZH=HKz=HE=H6==

g+ at circulus inscribendus iam alium radium habebit, qui

' ‘invénitur, demisso ex H ad unum laterum rhombi v. ¢. 44
perpendiculo Hr, quod, ut facile probatur, aequale est per-
pendiculo cuicunque ex H in reliqua latera demisso v. c. H.
Est enim in tiangulis HEe, H}Z, HE=HZ, angulus E=Z et
ad ¢ et § sunt amgulitrecti,’ _unde.ex 1. 26. est He==HL, et
circulus centro H radio He descriptus etiam per puncta §, &,

)
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sub 4B, BT aequale quadrato ex B, recta BA conting‘it;
. circulum A T'4 (IH. 37.). Quoniam igitur B4 con-
tingit, a- contactu vero ad 4 ducta est 4I'; angulus
igitur BJI' aequalis est angulo 4I'A in alterno cir-
culi segmento (IIl. 32.). Quoniam igitur aequalis est
angulus BAI' angulo 44", communis addatur I'd A.
Totus igitur BdA aequalis est duobus F'Ad, JAT,
Sed angulis I'f4, AAT" aequalis est exterior BI'A
(1. 32.); angulus igitur BA.d aequalis est angulo BI'.1.
Scd angulus BJ.4 angulo I'B est aequalis, quoniam -
et latus AA lateri AB est aequale (L 5.); quare et
AdBA4 ipsi BI'A est aequalis. Tres igitur BAA, AB.A;
BI'4 acquales inter se sunt. Et quoniam aequalis est
angulus JBI' angulo BI'4, et latus B4 aequale est
lateri AT’ (I. 6.). Sed BAipsi I'4 ponitur aequalis;
et AT igitur ipsi I'4 est aequalis, quare et angulus- .
TdA angulo AAT est aequalis (I. 5.); anguli igitur
I'ddy AAT anguli ATV sunt dupli. Aequalis autem .
et BI'4 angulis I'dd, AAT (1. 32.); et BI'd igitur
anguli JAI est duplus. Aequalis autem et BI'A
utrique angulorum BA4A, 4BA, uterque igitur angu-
loram B4A, ABA anguli BAA est duplus, ¢

% transit, et thombum in his pupctis contingit'(111. 16. Cor.
1.). Paullo brevius centrumt H invenietur, ducti§ diagonali-
bus A, Bd, quae pariter in H se intersecait.

v

Y

PROPOSITIO IX.

Obs. Eadem construetione etiam circa rectangulum non
aequilaterum 'circulus ‘civcumscribetur, quod fieri semper posse
patet ex Obs. 5. ad II. 22. Demonstratio tantum paulo di- .
versa erit, et absolvetur ope I. 34. Cor. 1. ot I. 34. Cor. 17.
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"Looaxeris dow volywvoy ovvibtaver vo AAB, Eyov
énauguu Tov oo v AB Bdose yuviiv Sminciove
¢ Aonre. “Omep €8s moerjoo. '

.

II.POTAZ'IZ .

Fis vov dodévva wixdow 9!‘6’1"!0:70)’!’07 Zoonlwpow
Te %ol moywwov Zyyod o,

"Eotw o0 dodele avudos o ABLAE- ¢t c?n -€l¢
vov ABIAE xUxhov 'wsvrdywvoy monlwgov Te . zml
lgoywvioy eyygagmz.

"Exxeiofo fzg:ywvov looonshic vo ZHG, demwdo~

‘iove, Eyov xavigay Tiv medg voic H, @ yoweiv efs
npog T Z, xel &yyeyodpdn i vov ABFAE wixhov
voi ZHO voryuve icoyaviov tpiyuvey w0 AT, dcre

@y pdv sigog w6 Z yovig ioyy slver sy vmo I'AA,

éxazépay O vay mode woic H, O ioyy éxavépe voy
vne ACA, TAA nel énovége doe vov vme AT,

- T'44 wijg vno ['44 dovt Sendij.  Tevpjodo 01 éna—

vige tov vne A4, I'dA diye vse vov TE, AB
vty , nal dmelsvydwoay of AB, BT, AE, EA.

"Ernst 00y - &narége wiv vnd ALA, T'AA yoviiy
dmralioy Eovi vijc vno T'AA, xot vevpypdver ol

PROPOSITIO X. }
Praemirti potest huic problemati sequens analysis. Puta
factum , sitque AB4 triangnlum aequicrurum, in”quo uterque

angulorum ad basin duplus est reliqui. Bisecetur unus angu-

lorum ad basin recta 4F (1. 9.), eritque angulus B4/I'=BAd,
pariterque. FAA==B A4, adeoque (I. 5.) Ar=T'A4. Praeterea,
quum ‘in ttiangulil Br4, B4 sit BAIl'=BAd4, et.angulus
B commanis, erit etiam reliquus BIdfi=AJB (1. 32.). At

ex Hyp. AB4=A4B: evit itaque BI 4==ABA, adeoque JI'=

B4. Practerea, si trisagulo 4T circumscribatur circulus
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Isosceles igitnr triangulum constitutum est A4B
habens utrumque angulorum ad 4B basin duplum re-
liqui. Quod bportebat facere. ' .

"« PROPOSITIO XL (Fig. 302)

In dato circulo pentagonum uqmlatemm et aequi-
angulum inscribere. '

Sit datus circulus ABP[IE, oportet in circulo
ABT'AE pentagonum aequilaterum et aequiangalum
inscribere.

Ponatur triangulum isosceles ZHG duplum hibens
utrumque angulorum ad H, O anguli ad Z (IV.10.),
et inscribatur in circulo 4BI'JE, triangulo ZHGO
aequiangulum triangulum AI'4 (IV. 2.), ita ut angulo
quidem Z aequalis sit angulus I'44, uterque vero an-
gulorum ad H, O aequalis utrique angulorum AI'J,
I'AA4; et uterque igitar angulorum AT, I'dA anguli
I'AA4 est duplus; - Secetur autem uterque amgunlorum
A4, I'4A bifariam a rectis I'E, 4B. (I 9.) et iun-
gantur 4B, BTy AE, EA.. .

Quoniam igitur uterque angulorum AI'4, I'4A
duplus est anguli I"'44; et secti sunt bifariam a re-

(IV. 5.), ob angulum R4I'==BAd4, B4 hunc circuium con-
tinget (Obs. 2. ad IIL. 32.), adeoque erit BJa==ABYBI'
il 36.), vel ob BA=dAI'==AI', AL a=ABXBI. Solutio
. problematis itaque eo redit, ut recta 4B ita secotur in I’y ut
rectangulum sub tota et segmento BI aequale sit quadrato re-
liqui segmenti AI'i. e. ad 3L 11. Quo facto sumenda erit in
circulo BAE recta B4=AI'y et ducenda 44, Caeterum ma-
nifesum est, positionem rectae AB pro lubitu surhi, itaque,
si datum sit punciuin 4, punctum B in circumferentia cis- )

<
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. 8ye vnd siv TE, 4B svdesy ol méves doo yavia
ai vna 4Al', ATE, ET4s T'4B, BAA isar diaj-

Aatg cloiv. A 0% igoe yoviar énl iquy megupepetsy

feBinaoy «i mivve dpo mepupépdiar ol AB, BI,
T4, AE, EA ot diiqjheug eloiv. ‘Yo 8% vog ivag
megupeocing ioat sUdsinr vmovelvovow ol mévee dge
&vdsiae wi AB, BI', I'd, AE, EA ioac dAdajias
eloiy leomhevgoy doo otk v6 ABT'YE msweaywvo.

Aéyn 8 ove xal loopwweoy. Fiel ydo § AR megi-
| géoete v AF mequpsoeic é(niwli'm;, x01v7) TEOgKEIGIW
5 BT4- oiy doo of ABDA wepupéoare Ay vij EATB
stegupepsie doviy ioy. Kol fépyxev Emi pdv i
ABI4 megepegsivs ywvia v vwo AEA, dni 0% wis
-EAlB megupegeing ywvie 1j vne BAE xal 4 vne
BAE dga yuvie wjj vme AEd loviy lon. A v
avvd Oy xai dxdevy vay vnd ABI', BI'd, TAE
ywwaiv éxavépy viy vmo BAE, AEA éosly ioy: ive-
yuveoy dge 2ovi v6 ABI'AE newaymvov. "EdeiyIn
8t xod loomAsvgoy... ( :

“culi BJE pro lubitu sumi aut datum esse posse. Compo-
sitio deinde fiet, ut apud Euclidem.
Cor, 1. Quum AB4 = A4B == 2BA4, em BA4 =

B A4B4=B A4
ABa+ ‘; -+ » vel, quum ABJ-'-AJB-{-BAA.—_:‘Z rectis

2 Rect. 4 Rect. .
(1. 32.), erit BA4= 5= " » % angulus 4B =

4 Rect.
I T .

Cor. 2. Simul cum nostro problemate solutum ex etiam
hoc: Isosceles trungulum constituere , cuius angulus ad ver-

ticem wiplus sit ntriusque anguli ad basin, . Id nempe est
triangulum A4 T4, qnod vxdlmuu egse itosceles, nempe AF=
T4, e in quo angulua AI‘J.:AE4+EJI "=3RAT>> =3Id A=
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_ ctis TE, AB; quinque igitur anguli 4AI', ATE,
ETd, T4B, BAA aequales inter se sunt. Aequales’
autem anguli aequalibus circumferentiis insistunt (IIL
26.); quinque igitur eircumferentiae 4B, BI', I'd,
AE, EA aequales inter se sunt. Aequales autem cir-
cumferentias aequales rectae subtendunt (T 29.);
quinque igitur rectae. 4B, BI'y I'4dy AE, EA ac-
quales inter se sunt; aequilaterum igitur est 4BI'JE
pentagonum. Dico et aequiangulum. Quoniam enim. -
circumferentia 4B circumferentiae JE est aequalis,
‘communis addatur BI'A; tota igitur circumferentia '
ABILA toti circumferentiae EATB est aequalis. Kt
insistit quidem circumferentiae 4BI'A angnlus AEA,
circumferentiae vero E4I'B angulus BAE, etangulus
BAE igitur angulo A4EA est aequalis (IIL. 27.) Ex
eadem ratione unusquisque anguloram ARBT, BI'd,
I'dE alterutri angulorum BAE, AEA est aequalis;

aequiangulum igitur est pentagonum 4BI'AE. Ostea-
sum est autem et aequilaterum, ’ )

- 8FAd4. Et vice versa, si quis construere. sciat tt\i‘lngulnm iso- )
~sceles A4, in quo AFd=3I'44, comsiruers quoque poterit

’ AB4
triangulam isosceles BA4, in quo BAA=—7—

2t

Obs. 2. Campanus et Peletarius, ut bene monet Clavius, _
siné causa se excruciamt, 'ut probent, rectam’ BA coutingere.
circulum A4, quum id ex II[. 57, manifesto consequatur.
Id autem jure observat Campanus, circulos AI'd, BAE se in
puncto 4 ndn contingere, sed se iterum secare in puncto
aliquo B, ita, ut arcus maioris circuli JE==B4, pariterque
arcus minoris circuli JE=I'4e Quod facile ita probatur. Hi
circuli se nom contingl‘mt in 4, si enim contingerent, recta
B4, quae minorem contingit, 'contingeret etigm maiorem -
(Obs, 2. ad MI. 17.). Eadem autem wmaiori imsoripta est
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Eil¢ doo wov Sodinve zimlov mevedyovov, loo-
‘whevpoy s wal looywrioy Eyjiyoasver. [ Osiep éder
soujcet. ‘

IHPOTAZIZ ..
ITeol vov Sodévva xUrhov mevrdyuvoy ioon).evgov
. we nol moywwov nsgtygawm.

"Eotw o dodele wvuros 0 ABTAE- Set oy negi
‘wov' ABI'AE xvziov mevidywvoy monlwgov Te nol
looycivioy nsgcy@awm.

Nevoyjode oi 3;/ysyga/0,uwov mvmyowov Toiv
;'wwwv oyusic, vd A, B, I', 4, E, were ioag etvor
vidc AB, BI', I'd, AE, EA mspipepeing: %ot did
wiv A, B, T, 4, E sjydocey vo¥ winlov dpanso-
pever i HO, OK, KA, AM, MH: st siljpdt
ToU ABFJE xvzhov xivrgoy to Z, #al megs'uyﬂw-'
oav oi ZB, ZK, ZT, Z/l Z4.

~

g. e. a. Secent igitur se in E, eritque, ductis rectis 4E,
4B, angulus AE4A=BI'4 (1II. 22, Cor/ 1.) =4B4. Est au-
tem etiam; -0b AE=A4 (I. Def. 15.) 44E—A84 (L 5)
=AB4==A4B. Tuque (I, 32.) aequiangula sunt triangula
A4E; A4B, et nominatim angulus J4E=BA4, unde et ar-
cus maioris cireuli JE==4B (HI. 26.) et recta JE=B4 (HI.
29.) ==I'd, adeoque et arcus minoris circuli JE=I4. Pe-
letarius addit, rvectam ‘'S vel 4T esse latus pentagoni regu-
laris circulo AT'A inscripti. Nempe quum, ut vixdum vidie
mus, sit archs JE=—Id, recta autem I'd==4I, erit etiam

" arcus A[=I'd=4E (III. 28.). Eodem modo), quum recta
AEB=A4A, erit arcus AZE=ATd4 (111, 28.), adeoque, si is
bifariam secetur’, circulus 4 I'4 in quinque arcus aequales di-
visus erit, quoram chordes aequales sunt (III. 29.) et binae
proximae amgulos acquales comprehendunt (III. 27.).
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In dato igitur circulo pentagonum aequilaterum et
aequiangulum inscriptum est; Quod oportebat Facere.

s
""PROPOSITIO XIIL (Fig. 303.)
Circa datum circulum pentagonum aequilatérum" et

aequiangulum circumscribere. o )
Sit datus circulus_ ABIAE; oportet circa circulum

ABI'AE pentagonum aequilaterum et aequiangulum

circumscribere. R . :
Intelligantur inscripti pentagoni angulorum puncta

Ay By, I'y 4, E, ita ut aequales sint 4B, BI'y

I'd, AE, E A circumferentiat; et per 4, B, I'; 4,

E ducantur vectae circulum contingentes HO, @K,

K.y AMy MH (IIL 17.); et sumatur circuli 4BI'AE

centrum Z, et iungantur ZB, ZKy ZI'y Z A, Z4,

PROPOSITIO XL

Cor. (Clavii.) Quum ex IV. 10. Cor. 1. angulus I'dd
sit 2/3 rect..sit autem BAT=TIAd=4AE, sequitur, angulum
BAE pentagoni regularis complecti sex quintas unius regti,
vel tres quintas duorum rectorum, quod comsentit cum I. 32.
‘Cor. 18.; angulus autem ABB==AEB erit (I. 32.) quinta
pars duorum rectorum: itaque angulus BAE triplus est an-
guli 4BE. Cf. IV. 10. Cor. 2. Caeterum simpliciorem pro-
positionis 1V. 11. solutionem dabit XHI. 10,

) Obs. Eodem modo, quo hic ostensum fuit, descriptio-
nem pentagoni regularis .in dato circulo pendere a constructione -
trianguli. aequicruri, cuius angulus ad basin uterque duplus
sit reliqui — dum nempe ope huius trianguli, aliusque illi
aequicruri in dato circulo descripti circulus in quinque partes
aequales divisus fuit, quo facto res erat facillima — genera.
Jiter demonstrabitur, descriptionem polygoni regularis cuiuy-
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Kol sl 1;‘ pév KA 09l é(pdnfurm ro0 ABTAE
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dse08 temty imi vy K. do 7} a(m doviy Exatigu
iy mpoe v I yowav. A vd ovrd 3 ol el
npog .voi¢ B, 4 m;,u,el'otg ;mw:'m dodei eiowr. Kal
b LY 09191; oty 7 Uno ZIK yovia, 0 dpo and 'r'rg '

ZK isov éout ftoig anwe vy ZI', K. 4 véd avrd
& xal volg dmo vy ZB, BK ioov fovt o &5 ¢
ZK: dgcre vd amo'vavy ZI', TK voig ano wiv ZB,
BK “otiv iow, ey to. ano ’[’)]Q ZTI v4 ano wic ZB
Sa'tw ooy loimow agu %0 ¢7o 'm,g I' K lomw L7
‘ané tic BK lotiv icov, toy dow 4 IK fn] BK.
‘Kat gnel oy fovty 4 ZB v ZI', et xoive} o ZK,
dvo 6"17' ai  BZ, ZK ovel vaig I'Z, ZK ioa ¢isi,
xal p‘uozg 9] BK Bager w7 I'K do%ty loy ;mw.a u(uz
. ,uw vno - BZK yowm v vno KZI éoviv im], 9
" 8t vno BKZ v vmo ZKT &otiv ioy dunldj doe 1]
iy vro BZI vijs vne KZI', 7 8% dvno BKT wig
“ono ZKD. Al v avrd 8y xai of pv ¥no I'ZA
vijc I'Z.A éovl dindij 9 0% ne I'Ad vig Yo IdZ.
Kat éuer ion éoviv 7 BI' meqipépete tj I'A, ioy
2ovt wet yovie § vwo BZI v vmo I'Zd. Kol oty
n ptv vnd BZI wjg dno KZI Sk, o 8 vnd
AZTI Suistidj vijc vmo AZI™ ioy doe xut 7 Vo KZT
w7 one AL don 0 xed o vme ZIK ywvie vy
‘no ZI.A ioy. dvo 07 veiywva dovt vé ZKI, Z AT
cunque , quod ulxi;lerum laterum imparem =2n-}1. habeat,
‘pendere a descriptione trianguli dequicruri, cuiug angulus' ad
basin uterque sit n plus reliqui anguli, ita ut v. gr. ;pro he-
ptagono angulus ad basin triplus esse debeat anguli ad verti-
cem; in enneagono % phis etc. vel, quod eodem redit, et pro
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Et quoniam recta KA contingit circalum 4BI'AF
in I'y a centro au em Z in contactum ad I" ducta est
ZI; erit ZI' perpendicularis ad KA (IIL. 18.); re-
ctus igitur est iterque angulorum ad-IT Ex eadem.
ratione anguh ad puncta B, A recti sunt. - Et quos
piam rectus est angulus ZI'K, guadratum ex ZK ae-
quale est quadratis ex ZI', I'K (1. 47.). - Ex eadem
ratione et quadratis ex ZB, BK aequale est quadra-
tum ex ZK; quire quadrata ex ZI', 'K quadratis

ex ZB, BK aequalia sunt, quorum quadratum éx
- ZT' -quadrato ex ZB est aequale; reliquum igitur ex -
I'K Yeliqua ex BK est-aequale; aequalis igitur recta
I'K -restae BK. Et quoniam aequalis est ZB ipsi
ZT, et communis ZK, duae-BZ, ZK duabus I'Z,
ZK aequales sunt, et basis BK basi I'K est aequalis;
angulus igitur BZK angulo KZ I est aequalis (L. 8.),
angulus antem BKZ angulo ZKT -est aequalis; du-
plus igitur angulus BZI anguli KZF, angulus au-
tem BKF anguli ZKI. Ex eadem rationeé et.angu- ‘
lus I'ZA anguli I'Z.A est duplus, angulus autem
I'A4 anguli I'AZ. Et quoniam aequalis est circum-
ferenitia BI ipsi I'4, dequalis est et angulus BZ[ an-
gulo I'Z4 (Il 21). Et est angulus BZI' anguli
KZT' duplus, angulus autem AZI' duplus anguli
AZTI ; aequalis igitur et KZT' ipsi AZI'; est autem
et angulus ZrK angulo ZI'A aequalis. Duo itaque
triangula sunt ZKT', ZAI' duos angulos duobus an-

- omnibus polygonis regularibus valet, a divisione circuli in
tor partes aequales, quot latera habere debet polygonum de-
scribendum.  Sin autem polygonum parem laterum numerum
=2n habeat, pendebit eius descriptio a descriptione trian-
guli acquicturi, chius angulus ad basin uterque sit (n—1/2)

\ *
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KAM, AMH, MHO icoc aAdjhag elotv. ‘Iowyw-
viov doa 2evi v0 HOKAM smevidywvov. 'Edsiydy
0% yob lodmdsvgor, xal swspeyéypantin megi voy ABI'AE
xudhov. Omep 0er moroou. - S
NPOTAZIZ o.

" Elg %0 dodtv mevidymvoy , 6 éovey {costhevgoy ve
xel icoyuvioy , xUxlov ypecype. :

1) Edd. Oxou. et Basil. habent: xal ina) ety ton ¥ BX
i KT, %ol fote Qumhy y piv KA z5c KT, 7 02 OK t56 BK*
' woi OK dpa 15 KA éorlv ioy: quae verbs, quum sint mera

repetitio vius, quod modo dictum erat, cum Peyrardo et
Cod. a. omisimus.

plus reliqui anguli, ita ut v. ¢u pro octogono angulus ad ba-
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gulis -aequales hdbentia utrumque utfique, - et unum
latus uni lateri aequale, commune ipsis ZI', et re.
ligna igitur latera reliquis lateribus aequalia habebyus,
et reliquum angnlum. reliquo angulo (1. 26.); aequalis
igitur, recta KI' rectae I"4, angulus vero ZKI' an.
gulo ZAL'. Et quoniam aequalis est KI' ipsi I' A,
dupla. igitar KA ipsine KI. Ex eadem ratioie et
8K ipsius BK dupla ostendetur. Et-est BK ipsi,
KT -sequalis ; et OK igitur ipsi K. est'acqualis. - Sie
militer. estendetur et unaquaeque rectarum OH, HM,
MA alitutri ipsarum OK, K. aequalis} aequilagye
" rum igitur est peutagonum HOK.IM...Dico autem et
aequiangulum. Quoniam enim aequalis .est angulus
ZKT angulo ZAF, et ostensus est angli ZKI' due
plus .angulus 6K A, anguli autem - Z AI" duplus an-
gulus KAM; et angulus ©K. A angulo KAM est ae-
qualis,  Similiter et unusquisque angulorum KOH,
©HM, HMA ostendétur altérutri anguloram OK.f,
K AM. aequalis; quinque igitur anguli HOK, GK A,
KAM, AMH, MHGO aequales inter se sunt. Aequis
angulum igitur est pentagonum HOK AM. Ostensum
est autem et aequilaterum , et circumscriptum est cirem
circnlum ABI'AE. Quod oportebat facere. :

PROPOSITIO XIL (Fig. 304)

In dato pentagone, aeqmlatem et aeqmangulo, cn\-'
culum inscribere,

sin (2—1/2) plus vel 72 plus enguli ad veiticem esse de-

" _beat. Ch. Tacquet. Euclid. edy Whiston. Schol. 4, ad V. 11,3

VBarrow. Euclids 8chols ad IV. 11.; Clavius Schol. ad IV.

16.; Boermannus Schol. 3. ad IV. 11. .aliique.. Potest etiam

haec observatio pro polygoms impatem aut parem lec.mm au=
Enclid, Blement. P, 1L, D
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ZA, ZE evdsiee. Koi nsi ion doviv 9 BI' v I'd,
‘o) 8 f T'Z, dio o7 ok BI'; I'Z dvoi weig AT,
IrzZ (oou siol, xuat ;mwm o vn0 BI'Z ywvie o vmo
AT'Z oy .dovi- Biog doo o BZ of Biosi\Z dotly

oy, xai ©0:BZI voiywvoy .o AZI" vorywny. doviv -

foov, wol ol Aoiwal yoview Teic Aomeis yovielw iowe
siolv,. v’ dc oi ioas whsvgal vmoreivovowy: oy doc
9} vmo I'BZ yowvie v vne T'dZ. Kei énsi dumdyj
dosy 7 vnd T'AE vijc vme T'AZ, ion 8¢ 4 uiv vno

.uierum habentibus nuna regula comprehendi, nempe, si nummcs
rus Jaterum polygoni describendi sit =N, eius descriptio pen-
Jcbu a descriptione trianguli isoscelis , in quo- utervis angulus

ad basin sit (—-) plus anguli ad verticem. Tum vero, ut

facitle (IV. 10. Cor. 2.) probatur, simul in potestate erit de-
scribeve -triangulum isosceles, cuins angulus ad verticem sit
(N—2) plus utriusvis anguli ad basin, et vice versa. Possunt
autem etiam polygons, quae parem laterum numerum habeat,
quando is non est formae 2,, reduci ad polygona, quae im-
parem laterum numerum hnbent, si autem est,formae 2n, ad
quadrata.

PROPOSITIO Xn.
Obs. 1. Probandum erat ante omnia, quod Austin. mo-
‘ net » rectas OK, KA, AM etc. inter se convenire, quod, du-
ctis rectis BF, I'd etc. facile eodem modo probatur, ac in

1V. 3. vidimus.

!

. 1w ey ea
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Sit datum pentagonum aequilaterum et aequiangu-
‘lum ABI'AE; oportet in pentagono ABI'AE circus
lum inscribere. .

Secetur uterque anguloium BI'4, I'4E bifariam
“ab utraque rectarum I'Z, 4Z (1. 9.); et a puncto Z,
in quo conveniunt inter se rectae I'Z, 4Z, ducantur
rectae ZB, Z. A, ZE. Et quoniam BI' éequalis est
I'4, communis autem I'Z, duae BI', I'Z duabus
AI'y I'Z aequales sunt, et angulus BI'Z angulo AT'Z
aequalis est; basis igitur BZ basi 4Z est aequalis (I.
4.), et triangulum BZI triangulo 4ZI est aequale,
&t reliqui -anguli reliquis angalis aequales sunt, quoy
aequalia latera subtendunt; aequalis igitur angulus I'BZ
angulo I'4Z. Et quoniam duplus est I'JE anguli
IAZ, aequalis autem angulus I'JE angulo 4BF,
angulus vero I'dZ angulo I'BZ, et angulus FBA

- Obs. 2 Generahter pariter demonsuatm‘, si ad puncta
circumferentiae, " in quae incidunt anguli polygoni regularis
circulo inscripti, ducantur rectae cuculum contingentes, enasci
exinde polygonum reaulate eundem habens laterum numerum,
elqun cxrculo' cucumscnpmm. Cucumscupuo po]ygom regu-
larig circa circulum datum itaque pariter pendet a divisione
circuli 'in tot partes aequales, quot polygonum latera habet.
Caeterum in hoc et praccedente problemate unum punctorum
in ciccumferentia v. ¢. 4 pro lubita sumi aut datnm esso
'potcst

PROPOSITIO XIil

Obs. 1. Quamvis hypothetice sumi possit pentagonum:
regulare vel aequilateram et aequiangulum super aliqua recta
T4 destriptum esse, etiamsi modus illnd describendi autea
" ostensus non fuerit, multi tamen geometrae hac occasione do-
caerunt, quomodo super data recta describi possit peatagonum



§2 ELEMENTORUN

FAE vy vno ABI", 17 8¢ I'dZ v vad I'BZ, xat
7 vno I'BA doa vic vnd I'BZ ot diwksp ion dow

7 one ABI yuvie v vnd ZBI 1 dpa vmo- ABI"

yovie diya vévpyree Yo vis BZ sudeing. ‘Ouol-
wg Oy deyydrjesrar ove xai Srarige vwv vmo BAE,
AEA - iy vérunzar vmo xoviges vwv ZA, ZE
Wdagy. [Hydvoev O und voi Z onueiov fmd
wic AB, BI', IT'4, AE, :EA sv{}amb naﬁwm oi
ZH, ZO, ZK, ZA, ZM. Ku iusi iog oviy ')]
o6 OI'Z ywvia vjj vmwo KI'Z, &ovi Ot xal 6gd9) 4
vno ZOI opd) v; vno ZKI oy, dvo 0 wpiywvd
dove wd ZOI, ZKT tdg dvo ywvicg tuic dvol yo-
vig ioag  Eovre, xut picy mwhevgav pud wAsvpd
ioqv, xowwqy ovzawy ZI' vmoteivoveay Ve piay vow
iowy yuviiv' woi vdg lowmds dge stAsveds Taig Aos-
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regulare. Et Clavius cjuidem ad IV. 11, ita hoc problema
solvit. Sit super recta dase I'S (Fig. 302.) describendum pene
tagonum regulate, = Fiat triangolum aequicturum ZH® tale,
_ut uterque angulus ad basin duplus sit reliqui (IV. 10.). De-
inde circa triangulum 4Fd, quod super basi £ ope I. 23
triangulo ZHO aequiangulum comstruitur, describatur circulus
(IV. 5.), huicque inscribatur ex IV. 11. ope eiusdem trian-
.guli 4L4 pentagonum regulare. Bodem fere redit comstructio
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igitur anguli I'BZ est duplus; aequalis igitur angulus
ABZ angulo ZBI'. Ergo angulus ABT Dbifariam se-
catur a recta BZ. Similiter ostendetur et utrumque
angulorum BAE, AFA bifariam secari ab utraque
rectarum ZA, ZE. Ducantur autem a puucio Z ad
AB, BT, T'4, AE, EA rectae perpendiculares ZH,
Z6, ZK, Z A, ZM (1. 12)). Et quoniam aequalis
est angulus OI'Z angulo KI'Z, est autem et rectus
ZOr recto ZKT aequalis, duo triangula sunt ZOI"
ZKT' duos angulos duobus angnlis aequales habentia,
et unum latus uni lateri aequale, commune scilicet
utrique ZI, subtendens unum sequalium angﬁlox-u\n;
et reliqua igitur latera reliquis lateribus aequalia habe-
bunt (I. 26.) ; aequalis igitur perpendicularis Z@ per-
pendiculari ZK. Simiiiter ostendetur et unamquamque
rectaram Z/, ZM, ZH, derutri rectarum ZGO,
ZK aequalem esse; quinque igitur rectae ZH, ZO,
ZK, ZA, ZM aequales inter se sunt. Ergo circulus
cenyro Z, intervallo vero una jpsarum ZH, ZO,
ZK, ZA, ZM descriptus transibit et per reliqua
puncta, et continget 4B, BI', I'4d, AE, EA rectas;
propteréd quod recti sunt ‘anguli ad ‘puncta - H, O,
K, A, M. :Si enim ipsas non contingit, sed secat,
eveniet ut recta diametro circuli ad rectos angulos ab

Pelétatii, qiram habet ille ad IV. 10, Alia Clavii solutio ni-'
titur observatione in Cor. ad IV,'10, et jn Cor, ad Iv. 11.
facta, - Nempe, quim in triangulo ZHO (Fig. 302) uterque -
mgu]orum ad basin sit ex 1v. 10, Cor. .._-—5—-—, erit angu-

4 Rect

lus ei deinceps, qui basi producta oritur, =2 Rect. -

(1. '13.) =6 R5e_c__ . e. ox Cor. IV. 11, =" angulo, quom ‘due
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latera contigua. pentagoni regularis comprehendunt. Sufficiet
igitur, ad puncturh I' extremum rectae datac [4 angulum ap-
plicare, qui aequalis sit ei, qui angulo ZH® demceps est, et
rectam sub. boc angulo ductam aequalem facere rectac datae
T4, atque ita per omnem describendi pentagoni ambitum rem
continuare. .

Obs. 2. Simili ratione in polygono regulari quocunque
circulus inscribetur. .

PROPOSITIO XIV.

Obs. 1. Cor. Quum centrum circuli pentagono regulari
circumscribendi in IV. 1. prorsus eodem modo inveniatur,
ac centrum civculi eidem peutagono inscribendi in IV. 13, pa-
tet, utrumqae circnlum’'idem centrum Labere.

Obs. 2. Generaliter eodem modo circa datum3¥polygo-

num regulare quodcunque circulus civeumscribetur.
Obs. 3. Hinc etiam (coll, 2, Obs. ad IV. 13.) Cor. in
Obs, 1. allatum valet generaliter, nempe circulus polygemo
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extremitate ducta cadat intra circulum, -quod absurdum
ostensum-est (IIl. 16.). Circulus igitur centro Z, in-
tervallo vero una ipsarum ZH, Z6, ZK, ZA, ZM
rectaram descriptus non secabit rectas 4B, BI', I'A,

dE, EA; continget igitur ipsas. Describatur ut
HOKAM.

ln dato igitu‘r‘pentagono s quod est aequilaterum et
aequiangulum, circulus inscriptus est.  Quod oposte-
bat facere. )

PROPOSITIO XIV. (Fig. 305.)

Circa datum pentagonum, aequilaterum et aequi-
angulum , circulum circumscribere.

’

alicui regulari mscnptus xdem centrum lmbeblt, quod ciroulus
ei circumseriptus.

Obs. 4. Quodsi e centro circuli polygono alicwi regd-
lavi inscripto, vel (quod eodem tedit Obs. 3.) circumscripto
ad singulos polygoni angulos ducantur rectae, divident illae
polygonum in tot mmgu.la aequalia, quot polybonum hten :
haber.

Obs, 5. Haec triangula omnia eandem habent altitudie
nem, quas si circulus polygono inscviptus sit, aequalis est
radio circuli inscriptis si circulus polygono circumscriptus sit,
sequalis est perpendiculo e centro in unum lateram polygoni
denussum. Radius itaque circuli inscripti aequahl est huie
Perpendxculo, quod et apothema vocatur.

' Obs. 6. Summa omnium istorum tnmgulorum, i o.
integrum polygonum itaque aequale est (I. 38. Cor. 4.) mano
gulo, cuius basis aequahs est perimetro polygoni, et cuius
altitudo aequalis est altitudim unius ex istis triangulis , i. e.
s qxrculus' polygono circumscriptus sit, radio tirculi polygone
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inscripti, vel si circulus polygono circumscriptus sit, perpen-
diculo e cenwro circuli polygono eiroumseripti in unum late-
" rum demisso, i ‘

. Obs. 7. Observatio praccedens valet etiam, si polygo-
num aliquod non regulare (irculo alicui sit circamscriptam,
quod nempe etiam tum omnia triangula, in quae illad dis-
pesci poteli' rectis e centro ad singulos angulos polygoni du-
¢ctis, eandem habent altitudinem nempe radium eirculi ipsi
inscripti. - Tali-tamen polygono non semper oueultu circum-
scribi poterit, quod hic obiter notsmus..

. His ohservationibus circa polygona regularia addx pouunt
adhuc sequentia.

Obs. 8 si quod polygonum regulare (Fige 306) v. c.
pentagonum circulo inscriptum sit, et bifariam dividantur
singuli eius apguli ad centrum, adeoque etiam (III. 26.) sin-
‘guli arcus, quos subtendunt latera polygoni circulo inseripti,
et per puncta, in quibus hi arcus dividuntur, ducantur rectae
circulum contmcremes, enascetur novum polygonum regulare
priori aequilaterum , circulo circumscriptum. Quod simili ra-
rione ‘demonstrabitar ac IV. 12. Et facile patet, singula latera
polvgom circnmscripti parallela esse singulis latenbm polygoni
circulo inscripti, Habet lLanc Prop. de pentagono Peletarins
t(l IV. 12. et generaliter Ambros. Rhodius ad IV. 6.

"‘Obs. 9. Quaevis figara acquilatera circulo inscripta ex
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Sit datum pentagonum, aequilaterum et aequian.
gulum ABI'AE; oportet circa pentagonum ABIAE
circulum circamscribere.

.Secetur uterque angulorum BI'A, I'4E bifariam
ab utraque rectarum I'Z, ZA4 (1. 9.), et a puncto Z,
in quo conveniunt rectae, ad puncta B; A, E du:
cautur rectae ZB, ZA,.ZE. Similiter ut in praece-
dente ostendetur et unumynemgque angulorum I'B.A
BAE, AEA bifariam secari ab una rectarum ZB,
AZ, EZ. Et quoniam' aequalis ‘est angulus BI4
etiam aequiingula. Latera enim eius abscindunt arcus aequa;
les (III. 28.), adeoque anguli a binis quibusvis polygoni la-
teribus contiguis comprehensi arcubus asequalibus insistuat,
adeoque aequales sunt (1IF. 27.). At non omnis figura aequi-
" angnla circulo inseripta necessario quoque aequilatera est, nisi
‘quando’ numerus laterum ipsihs est impar; vel, si pa est,
‘quando duo latera proxima aequalia sunt, vel dummcdo, duo
quaecunque aequalia sint, quorum uno posito primo, alteram
occaper locum parem quemcunque, ut quartum, sextum etc.
Est haec observazio Clavii. Nempe, si circulo inscripta sit
figura aequiangula quaecunque v. c. (Tig, 305.) ABI'4E, erit,,
ob inguluirf "BAE=ABI', etiam arcus BAE—IBA (HI. 26.
Cor. 1.), hinc, ‘demto communi 4B arcus AE== arc. BT,
adeoque recta AE= rectac’ BT (IIL. 29.). Eadem ratione erit
recta’ BI'=JE, atque ita deimceps, si figura plura habet la-
tera, erit semper tertium quodque latus ei, 2 quo tertium eit,
uno relicto in medio, aequale: hoc est, primum (quodvis
autem - latos constitui primum potesr) aequale erit tertio, ter-
" tium quinto, quintum septimo etc., atque inm hunc modum
omnia latera in locis imparibus posita aequalia intor se erunt.
Fadem autem ratione omnia latera locorum paviunt, ut secun-
dum, quatum, sextum etc. aequalia inter se erunt, quum
quartum sit a secundo tertium etey Et haec quidem in om-
nibus fgaris asquiangulis circulo inscriptis logum kabebumt.
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fam vero, si Hgura inscripta imparem laterum numerum ha-
beat, inde consequetur, ultimum latus aequale esse prima,
. cui proximum est, quod nempe et ultimum .impari loco erite
1dem ultimum autem etiam aequale erit secundo, quod quippe
ab ultimo tertium est. Itaque omnia latera inter se aequalia )
erunt. Si vero figura inscripta parem laterum numerum habeat,
nihil concludi poterit, nisi omnia ea latera, quae impari loco
sunt, inter se esse aequalia, et pariter omnia ea, quae pari
loco sunt, inter se esso aequalia. Quodsi antem upum eorum,
quae impari loco sunt, aequale sit uni’ eorum, quae pari loco
suut, etiam omnia latera inter se erunt aequalia, Caeterum
esse posse figuras aequiangulas circulo inscriptas, quae tamen
non sint aequilaterae, iam exemplo rectaqgulorum .constag
(I1LI. 22, Obs. 5.).

Obg, 10. Simili ratione omnis quidem figura aequxan-
gula circulo cu'cumscnpta est etiam aequilaterp, at non om-
nis fgura aequilatera circulo civcumscripta est etiam neces-
savio aequiangula, nisi quando numerus angulorum ipsius
est impar; vel, si par est, quando duo proximi anguli ae-
quales sunt, vel dummodo duo quicunque anguli acquales
sint, quorwm uno posito primo, alter occupet locum parem

g ’
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angulo I'JE, et est anguli BI4 dimidius angulus

ZI'4, anguli vero I'JE dimidius I'dZ, e ZI'd

igitur angulo ZAI" est aequalis ; quare (I. 6.) et latus

ZI lateri ZA est aequale. Similiter. ostendetur et

unamquamgque rectarum ZB, ZA, ZE alterutri ZT,

ZA esse aequalem; quingue igitur rectae Zd , ZB,"
ZF, Zd4, ZE aequales inter se sunt. Circulus igitur

centro Z et intervallb una rectarum ZA4, ZB, ZI,

ZE descriptus transxbxt et per reliqua puncta, et erit

cxrcumscnptus. Circumscribatur , et sit ,A BI4E.

quemcunque, ut quartum, sextum otc. (Est et haec obser-
. vatio Clavii contra Campanum, qui in nota ad 1V. 15. puta.
verat, omnem figuwram aequilateram circalo circumscriptam_
esse aequimgulam.). Nempe si (Tig. 304.) circulo, cuius
centrum Z circumseripta sit aliqua figura aequiangula 4BI'SE,
ducantur e centro recta¢ ad angulos figurae Z4, ZB etc., quas
omnes hos angulos bisecabunt (III, 17,"Obs, 1), et, quum
integri anguli aequales sint, aequales erunt etiam dimidii,
Quum igitur in tnanguhs AZB, BZI’ commune sit latus BZ,
angulus autem BAZ=BIZ, et ABZ=I'BZ, eiit et (I. 26.)

AB=Br, utque ita duo quaecunque latera inter se aequalia
erunt. Sm autem figura ABI'AE circula circumscripta sit ae-.
qullatera, erit iterum ABZ==IBZ, et quum practerea in tri-
angulis 4BZ, FBZ AB=BT et BZ communis ; erit (h 4.)

AE BT.
BXZ—BAZ. At, quum BAZ:: ) s ¢t BI'Z= 2‘{, exit -

etiam BAE=BI4, i. e, primus quisque anguluc aequalis exit
tertio, tertius quinto etc. Eademque ratione -omues anguli
parium locorum ut secundus, quartus, sextus etc. aequales
erunt. Et haec quidem in ommibus figuris aequilateris circulo
ciccumsgriptis. lam, i numerus angulorum impar sit, erit
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"Hyda v06 ABI'AEZ wvxiov J‘m;wrgog 7 A4,
xel elhjgdm v0 xévrgoy Tov wuxdov vo H, xal xivvgw
ptv wg A, Swovijuare 0% v AH xvxdog ysyocgdu
° EHI'Q{ xoi tmilevydsioon of EH, TH dujydwooy

ultimus aurrulus, quippe 1mpan loco positns, aequalis primo,
qui ei Plelmu8 est: at etiam’ secundo, quippe qui ab iiltimo
tertiis jest: itaque omnes anguli aequales erunt. Sin autem
figura circumscripta parem angulorum numerum habeat, iihi}
concludi poterit, nisi omnes angulos, qui impari loco sunt,
sequales inter se esse, et pariter omnes eos, Qui pari loco
sunt. Quodsi autem unus eorum, qui ad secundam classem
Pertinent, aequalis sit uni éorum, qui ad primam classem per-
tinent, omnes anguli sequales erunt, — Esse autem posse
figuras aequilateras circulo circumseriptas, quas tamen non
sint aequxangulae ’ um exemplo dxomb: constat (IV. 7.
5.

- O bs. 11, . In fguris quogue non regulnribus quibns cig-
culus. cncumscnbx potest, centrum circuli circumseribendi in.
venitur, si duo latera continus bisecentur, et in punctis ne-
ctionis perpendicula’ ad ea engantur, quorum sectio centrum
erit, ut in IV, 8, in ﬁgm'u autem non regularibns, qlubus
cu'cnlus inscribi potest, centram circuli inscribendi invenitur,
si duo anguli proximi bisecentur, ubi pariter rectarum istos
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Circa datum igitar pentagonum, aequilaterum et
aequiangulum, circulus circumscriptus est. Quod
oportebat facere. .

PROPOSITIO XV. (Fig. 307)

In dato circulo hexagonum aequilateruxh et aequi-
angulum inscribere.

Sit datus circulus ABI'JEZ; oportet in .circulo
ABT'AEZ hexagonum aequilaterum et aequiangulum
inscribere.

Ducatur circuli 4BI” JEZ diameter A1, et suma-
tur centrum c¢irculi H, et gentro quidem A, intervallo
vero- AH circulus describatur EHIT'GQ (Post. 3.), et
iunctae EH, I'H producantur ad puncta B, Z, et

'

angulos bisecantium sectio centtum erit, ut in V. 9. In A-
guvis regularibus utraque methodns eodem redit, unde in 1V.
8. problema civculum dato guadrato inscribendi modo priore,
in IV. 9. autem problema circulum dato quadrato cxrcumscn-
bendi modo postenore wraditur. ol

PROPOSITIO. XV.

Obs, 1. . Ex hac propositione alia consequitur methodus
facilior ea, quam in IV, 2. Cor. habuimus circulo dato trian-
gulum aequilaterum inscribendi, ductis nempe rectis AI, I'E,
-E4. Et quum ABTIH sit figura aequilatera, patet ex f. 8.
eam a recta AT bifariam dividi, unde consequitur, triangu.
lum circulo inscriptum esse hexagoni regularis eidem circulo
inscripti dimidium.

. : 2 ‘
Obs. 2. Quum angulus ABH=HBI= l;ea’: erit
angult‘u 'ABI'=’4 R“L, ot anguhh Brd== I'AB,—-.—-R."‘EE

Patet itaque vatio describendi trianguli isoscelis ABI’, cuius
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it B, Z 61;,1&.51‘0:, nal énslevyducey of AB, BT,
I4, 4E, EZ, ZA Aéyw ovt v6 ABTAEZ &dyn-
vov loonhevooy vé ot xal looyuviov.

"Enet yip 70 H oypsiov xévegov fovl voi ABI'JEZ

wxdov, ioy doviv §f HE v HA. Idhw, inet vo -

4 oypciov xévrgoy dott wot EHIO avxdov, ioy
lotitv 7 AE v AH. 'AM' 1 HE v HA édsiydy
oy, wai of HE doe vij EA Voy éoviy* loomhevgoy doo
iott 10 EHA voiyovor, xai af vosic dpe avrod yo-
viar «i tno EHA, HAE, AEH icar ddjhasg sioty,
inetdrmep oy idooxediy Torywvey af mgos T ﬂaou
/wwm joae erdqgharg cloiv. Kol siow i 'tgeig Tou
19!70)1/0'0 /wwm duiv ogdcis iver 7 doa vne EHA
yovie 'rqrrov lavi dvo ogduy. ‘Opoing 8y Fsrydr-

ostae %t 7 vio AHT voivov dvo opdvv. Kai emet

4 T'H e08tic ini vy EB ovadsion vds épetic yo-
vieg vic vme EHI, THB dvotv opduic ivag¢ motei,
‘et Aowty) o 7 ve I'HB woivoy iovi dvo opduw
oi dow vno EHA, 4HB, T'HB yuvict loer cdiaj-
Awig €loive woTe %ol oi %GTE X0QUERY «Urais ai tmo
BHA, AHZ, ZHE oo sioi veic vnd EHA, AHT,
THB- oi & doe yuviae oi oo EHA, AHT, I'HB,
- BHA, AHZ, ZHE ioov d\ajhueg eloiv. « Ai 8%
foee yoviar i iowy nepipsgetiy SeSirucry: of &

doo mepupioaae «i AB, BI, PJ, 4dE, EZ, ZA

foas dAdijdatg cxloiy. ‘Tmo 8% veg loag motgoagelac'

iver evSsiar Vmoteivovow: ai & ugu sudsiae ioatr gh-

Mjhees eloive won).wgcw doe Zovi v0 ABT'AEZ &kd-

angulus ad verticem sit' quadruplus utriusque anguli ad basin.
Et generaliter (Cf. etiam Obs. ad V. 11.) facile patet, si de-
seribi possit polygonum regulare , quod lateram wumerum ==

A M B Ex M e Evey e
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iungantar 4B, BI', I'4, AE, EZ, ZA4; dico
hexagonum ABI'AEZ aequnlaterum esse et aequian.
gulum, :

Quoniam enim punctum H ceitrum est circuli -
ABI'AEZ, HE sequalis‘est HA. Rursus, quoniam
plinciin 4 centrum est circuli EAT'@y AE aequalis
est 4H. Sed HE ipsi HA ostensa est aequalis, HE
igitur ipsi E 4 aequalis est; aequilaterum igitur est tri.,
angulum EHA, et tres igitur ipsius anguli EHA,
HAE, AEH aetuales inter se sunt (I. 5.), quia iso~
scelium triangulorum ad basin anguli aequales inter se
sunt. Et sunt tres trianguli anguli duobus rectis ae-
quates (I 32.); angulus igitur EHA tertia pars est
duorum rectordm. - Similiter ostendetur et JHT tertia
pars duorum rectorum. Et quoniam recta I'H super
EB insistens angulos deinceps' EHTI, T"HB duobus

- rectis aequales facit (I 13.), et reliquus iginw I'HB
tertia pars est duorum rectorum ; anguli igitar EHA, l
"AHI', THB aequales inter se sunt; quare et anguli
ad verticem BHA, AHZ , ZHE aequales sunt ipsis
EHA, AHT', THB (l. 15.); sex igitur anguli E HA,
A4HI's 'HBy BHA, AHZ , ZHE aequales inter
se sunt. Aequales autem anguli aequalibus circumfe-
‘rentiis insistunt (IIl. 26.); sex igitur circumferentiae
ABy BI'y I'dy, AE, FZ, ZA aequales inter se
sunt, Aequales attem circumferentias aequales rectae
subtendunt (III. 29.); sex igitur rettae aequales inter
se sunt; aequilaterum igitur esrhexagohum‘ABFJEZ H

N habeat, describi etiam posse triangulum isosceles, cuius
angulus ad vertcem sit (N—2) plus utriusque anguli ad basin,
et vice versa, ' )
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HOPIZMA
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‘Obs. 3.  Quum recta AT a vecta BH bifaviam et ad an-
gulos rectos secetur (I 34. Cor. 1. et 20.), erit guadratum di.
midjae AT, i. e. quarta pars quadrati ex 4T (IL 4, Cor. %)
acquale excessui quadrati ex AH super quadratum ex dimjdia
BH vel 4H (I. 41. Cor. 2.) i. e, (H. 4. Cor. 2) = tiibus
quartis quadrati radii. Quadratum ex AT, iatere trianguli
aequilateri igitur triplum  est quadrati radii eius circuwli, in
quom mscrxptum esr. | Taoquet ad h. L '
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dico. etiam et aequiangulum. Quoniam enim aequalis
est circumferentia. ZA circamferentiae E4, communis
addatur ABI'A circumferentia ; tota igitur ZABI'A
toti EAI'B.A est aequalis, et insistit quidem circim-
ferentiae ZABI'A angulus ZEA, circumferentiae
vero EAT'BA angulus AZE. Aequalis igitur angulus'
AZE angulo ZE4. Similiter ostendetur et reliquos
angulos hexagoni ABI'AEZ sigillatim aequales esse
alterutri angulorum AZE, ZEA. Aeqmangulum igi-
tur est hexagonum ABI'AEZ. Ostensum est autem'
et ‘aeqmlatemm » et inscriptum est in circulo ABI'JEZ. .
N

In dato igitur circulo hexagonum aequilaterum et

aequiangulum inscriptum est. Quod oportebat facere.

COROLLARIUM :

Ex hoc manifestum hexagoni latus aequhle €sse cira
culi semidiametro. '

Et si per puncta 4, B, I 4,E, Z contingen
tes circulum ducamus, circumscribetur circa circulum
hexagonum aequilaterum et aequiangulum, congruens .
‘ter eis, quae de pentagono dicta sunt. 'Et etiam con-

ObS) 4. Circa circulum quemcunque centro H, radio =

deucuptum e punctis 4, B, Iy 4, By Z desaribi posa
sunt sex circuli, inter se et primum descnpto aequales-, quo-

o, . . . . HA .
rum quisqué ire, nempa eum, qui ex X radio 3 descriptus
est, et duos snbx proxxmos conmxget , §i nempe radn omninm
eoram sumahtur aequales .— (Obs. 3. ad_IIl, 12.).

Euclid, Elementy P, 11 ¥ N

v



- 66 ELEMENTOR®N

stoypévorg , &l to dodly égaywvov 1) xvzdoy eyyga-
Wouiv TE Nl WEQIyOUYOUEY.

II.POTAZ‘IZ %5
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1) Rob Simson. monet, addendum hic esse igomdevooy
7s-xal ivoyuwveov. Recto ille quidem. Attamen haec ex prae-
cedentibus facile suppleri posse sine dubio auctor putabnt. Et
i omoia ad summum rigorem e exigere vehs, etiam ad initium

Cor. similiter addendum’ erat iocw, xwd touyov, ubi nec lpse
Simson. addit.

PROPOSITIO XVI
Obs. 1. Eodem modo, quo Euclides ostendit, quum
arcus A" sit 1/3==5/15 circuli integri, et arcus AB=1/5==
3/15 circuli'integri, fore arcum BI'=2/15, adeoque per I,
30. inveniri posse arcum, qui sit 1/15 integri circuli, genera-
liter ostendetur, si describi possit in circulo polygonum re- -
gulare m laterum, alindque n Jaterum, ubi @>n sumitur, et
si m~n vel pm--qn per continuas bisectiones ad unitatem
reduci possit, vel ut aliter dicamus, si m—n vel pm—qn sie
2r, describi quoque posse in circulo polygonum regulare;
quod habeat m.u latera, ubi p et q denotare potest numeros
integros quoscunques
' Obs. 2. Ex iis, quae Euclides hoc libro tradxdn, cons
sequitur, circulum [posse in 3, 6, 12, 2%etc,
’ — 4, 8 16, R..
— 5, 10, 20, 40..
-~ 15, 30, 60, 120... :
partoa aequales dividi, ot ﬁgms regulares totidem lateram
ipsi posse imscribi et circumscribi. Figuras autem regulares,
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* gruenter eis, quae de pentagono dicta sunt, in dato
hexagono circulum inscribemus et circumscribemus

PROPOSITIO XV (Fig. 308)
In dato circlo qumdecagonum aegunlaterum et ae.
_quiangulum inscribere.
Sit datus circulus 4BI'4; 0portet in circulo A BIr4

quindecagonum aequilaterum et aequiangulum inscris
bere:

-

guorum laterum numerus in istis seriebus haud contineretuf,
geometrice . in circulo describendi ars. hactenus ignorabaturs
Gaussius, iam apud Gotiingenses Matheseos Proféssor, in
Disquisitionibns  Arithmeticis 1801, editis, Sect. VIL de ae-
guation: circuli sections definientibug, primus methodo alge-
braico-trigonométrica demonstravit, cirenlum non tantum in

(204-1) (21—1-1) (22-;4)”"”m wiam m(z 1)

( 257 ) (655‘51 ¢tcs generaliter nemnpe in 2mojuti pate
pEER 641/, ,
tes dnndz\posse, quoties 2m+1 sit numerus primus, Ops
divisionis i 17 partes aequales, collatis iis, quae in Oba.
1. et in Obs; ad 1V. 11. diximus, jclrculus deinde porro in
2% 17, 3¢17, 8% 17 etc. practerea in 517 vel 51 partos aes
quales dividetur, quod nempe 6/17—1/3=1/15
Cin B%17 vel 856, guia i/5— 3/17==2/85
) in 15%¢17 vel 255, quia 1/15-1/17==2/255
et in eas adliec partes aequales, quae bisectigniblis ex ptaes
v cedentibuy cousequunturs -CE- etiam v» Huguenin, mathem
Beitrige' Konigsb. 1803, p. 272 sq: et Rotlie. de Divisione
Penphenab circuli in 17, et 13, partes aequales, Erlangae 1804,
gui pto guaestione ghneuh, an polygonon aliquod 1egulare
geomemice cirenlo inscribi possit, hane adfert regulam generalem :
sit M nurherus quicunque jnteger positivus, atque litera m desig-
wetur multitado numerorom integrorum positivorum <M atque
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1) Pro 6 ABI'4 wixioc Rob. Simson. mavult legere: 5
ABI'd mepuploesa, Quum tamen vox wvxdov etiam postea saes
iug recwrat, sdxbos hic dictum videtur pro integra circums
ercntia,

erga M relative primorum. Polygonon regulare M laterum
geometrice circulo inscribi poterit, -si M potentia est numeri
2 expomentis integri positivi. Si vero hoc non valeat, peri-
pheria etiam in M partes aequales geometrice dividi nequit.
Caeterum geometrica quoque solutio ex formulis, quas habent
viti supra Jaudati, deduci omnino potest, et Peiderer. per-
venit ad geometricam constructionem satis eleganiem et pro
rei mtural concinnam, cuius etiam demonstrationsm _exhi-
buit e mere geometricis principiis petitam. Aliam ¢ formulis
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Inscribatur in circulo ABI'A trianguli aequilateri
in ipso inscripti latus AI' (IV. 2.), pentagoni vero
aequilateri latus AB (IV. 11.); qualium igitur est
circulus ABI'4 aequalium segmentorum quindecim,
talium circumferentia /BI", quae tertia pars est cir- -
culi, erit quinque; AB vero circumferentia,l quae
quinta est circuli, erit trium; ‘reliqua ‘igitur BI' ae-
qualium dparum, Secetur BI' bifariam in E_(HLI 30.),
utraque igitur circamferentiarum BE, EI quintade-
cima erit circui 4BI'4. Si igitur iungentes rectas
BE, EI', aequales ipsis in continuum’ rectas- aptemus
in circulo 4ABI'4 (IV. 1.), erit in .ipso inscriptum
quindecagonum aequilaterum et aequiangulum. Quod -
oportebat facere,

Congruenter autem eis, quae de pentagono, si per
circuli divisiones contingentes circulum ducamus, cir-
cumscribetur circa circulym quindecagon_um‘aéquilate-

'
Id

.

algebraicis a Rothe. exhibitis deductam constructionem exhi-
bet Miiller, (Mathem. kritische Bearbeit, des ersten Buchs
der Elemente 1821, im Anhang.). Aliam satis concinnam con-
structionem vide in Paukers ebene Geometrie 1823, p'. 187. sq.
Illa tamen hoc loco practereunda nobis sunt, quum demon-
stratio ex ipsa problematis natura non possit non esse prolixa,
et ex parte haud exigua e libris elementorum sequenubus de-
mum petita. Praeterea plures subinde. mathematici methodos
tradidgrunt vel generales, vel ad singulares figuras spectantes,
polygona regularia quaecunque, aut certe plura adhuc, quam
Euclides docuerat, circulo dato inscribendi etc., haud guidem,
ut probe norant, iigorose veras, at tamen magis minus prope
ad veritatem accedentos, atque ita comparatas, ut usui pra-
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etico, ubi saspe summus rigor attingi nequit, inservive po'ss_e

videantur. Haec talia autem satis ingeniose nonnunquam ex-
cogitata nihil huc pertinent, nec diiudicatio horum tentami-

nurs plerumque ex altioribus fontibus repetendorum,' vel mere

mechanicoium, huius loci esse potest. Huc tamen hand referri
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rum et aequniangulum. Praeterea cougruenter eis, quae
de pentagono dicta sunt, et in dato -quindecagono cir-
culum inscribemus et circumscribemus.

' AN

\

debent eorum conatus, qui aperte falsa de arcu quoct‘inqué in
aequales, quotquot libuerit, partes dividendo praeceptadedere,

qualia v. ‘c, videre est m~Hadaly de Hada Toxometria edita
Budae 1820.
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Isaac. Monachus in scholiis ad hunc librum refert, asse-
rere nonnullos, huius libri doctrinam ab Eudoxo , Platonis
pracceptore, inventam traditamque esse. Caeterum aliqua in
co cortupta ad nos pervenisse, ox sequentibus patebit.

DEFIN. L,

)

Pays, ut iam Isaacus Monachus, Campanus, Commandi-
nus, Clavius aliique notant, duplici sensu apud Geometras
adhibetur. Aut enim designat quamvis magnitudinem mino-
rem altera eiusdem generis. Ita v. c. Euclides I. 9. Def. ait:
omne totum sua parte maius est. Ant sensu strictiore, ut hic,
sumitur pro ea magnitudine minore, quae aliquotias repetita
aliam maiorem eiusdem generip officit aut monsurat, unde sius
mensura vocatur, Priore sensu v. c. 4. erit pars numeri 6,
non vero posteriore sensu: 3 autem utrogue semsu pars est
numeti 6, Diximus, maiorem magnitudinem, cum qua minor
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DEFINITIONES.

1. Pars est magnitudo magnitudinis, minor maioris,
quando mensurat maiorem. ' '

2. Multiplex- autem mdlor minoris, quando men-
suratur a minore. :

comparetur, esse debere eiusdem generis ac minorem. Patet
enim lineam v. ¢. non nisi a linea, superficiem a superficie,
corpus a corpore, pondus a pondere etc. mensurari posse,
Caeterum, quam Euclides vocat hic partem sensu ‘strictiore,
alii partem aliguotam, aut ssbmultiplum- maioris vocant, maior
contra maltiplum minoris appellatur, quam exacte aliquoties
continet (Def, 2.). Ita 3 erit submultiplum nomeri 6, nempe
eius pars dimidia, vel subdupla: 2 est numeri 6 pars tertia
aut subtripla etc, Pars aliquota igitur aut submultipla prodit,
si magnitudo aliqua in quotcunque partes aequales dividatur,
Talis pars aliguota distinguitur ab aliquantis, magnitndinem
ipsam non metientibus, sed conflatis ex summa aliquot-eius
partium dliquotarum. Ita 4 erit pars aliguanta numeri 6,
nempe erit eius pars tertia bis sumta. Euclidis libro VII, et
8qq. pates aliquotas et eliguantas ita distinguit, ut pnoren
simpliciter partem, posteriores partes appellet.
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1) Robert. Simson. persuasus de huius et sequentis octa-
vae definitionis inutilitate, quam et Barrovius fateatar, fr-
miter se credere ait, eas non Kuclidis esse, sed cniusdam mi-’
nus peviti editoris. Eodem moda iudicat Borellus in Obs, ad
axioma VI. L. I1I, Euclid. restitut,

‘ DEFIN. I1
Addi potest, duas 'magnimdinea ‘A, B duarum C, D ae-
quemultiplas, ant aequemultiplices vocari, si maior A mi{wrem’
C roties exacte contineat, quoties B continet D, seu, st mi-
nor C toties praecise repetenda est, ut efficiat asqualem maiori
A, quoties D repeti debet, ut efficiatur aequalis magnitadini
B. Eodem casu magnitudines C, D duarum ‘A, B partes
aequealiquotae vocantur, Ita v. c. quum sit 15==3.5 et 20=<
4.5, erunt numeri 15 et 20 numerorum 3 et 4 aequemulti-
plices, et contra numeri 3 et 4 numerorum 15 et 20 aequea- 7
"liquotae partes.  Aequemultiplices autem partium aequeali-
quotarum ddarumvmaghitudinnm vocantur magnitudinum harum
partes aequealiquantae. Sic 6 et 8 erunt numerorum 15 et
20 partes aequealiquaniae. Partes aequealiquotas duarum ma:
gnitadinum Euclides eandem illarum partem, aequealiquantas
antem easdem partes appellat. Quodsi eadem magnitudo minor
C ytramque A et B metitur, tum C communis mensura magni-
tudinumw A et B-vocatar. Cf, Pleideter Expositio ac Diluci- -
datio libri V. Elem. Euclid. Tub. 1782. p. 11. Peletarius vo-
cem mulriplex aliter intelligi vult, paritér ac vocem pars in
Del. 1. Nempe multiplicem.vocat meiorem minoris, non tan-
tum: quum a minore ipsa, verum etiam, quum a parte aligna
minoris maior exscte mensuratur. Jia ait, 5 esse multiplicem
numeri 2, esse nempe eius duplum sesquialterum ¢ ternarium
ésse- binarii, umitatem esse sui ipsius, multiplicem. ‘At vulgo
hae voces non hoc sensa dicuntur,,nec ab Euclide ita sumtae
sunt, et mulliplex semper repetitionem minoris, aut certe po-
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3. Ratio est dnarum magmtudmum homogenearum

~secundum quantitatem (quantuplu:xtatem) inter se quae~

dam habitudo, i -

p .
sitionem integrac alterins (quo sensu: simplum dicitur), non
Vero positionem partis tantum minoris involvere videtur. Idem
de aequemultiplis dicendum,

o7 DEFIN. IIL
sy ASy0¢, Tatio, sensu generalissimd indicat wodum quem-
cunque ex mutua duarum quantitatum comparatione erutum,
magnitadinem unius ex magni udine alterius determinandi seu
inferendi, atque ita necessario ad duas quantitates homogeneas
restringitur. . Concipi autem possunt! infiniti modi diversi,
nagnitudinem unius duorum quantorum ex magnitudine alte-
rius determinandi, Horum Simplicissimi sunt, qui quantitates
ipsas: immediate, absque ulla earum prievia mutatione invicem
comparant, magnithdineque unius ex altera determinant,. in-
dicando: vel guanto una alteram excedaty aut ab ea deficiat:
vel quoties una alteram contineat, aut in eo insit. Posterio-
rem modum quantitates invicem comparandi, magnitudinem-
que unius ex magnitudine alterius determinandi- accuratissime
libro V. discutit, atque in sequentibus libris ad obiecta geo-
metrize applicat Euclides, nulla uspiam iniecta mentione ex~
pressa prioris: unde suspicari licet factum esse, ut eiusmodi
rationes geomatricae; altera autem priores, quae excesdu unius
magnitudinis super alteram, sou defectn unius ab altera occu-
pantur, et quae primarum authmeuces operationum slmpll-
cium, additionis ac subtractmms obxcctum constituunt, arith-’
meticae vocari comsneverint. Caeterum neytra harum rationum
ad arvithmeticam vel ad geometriam seorsim pertinent; verum
" utraque in numeris pariter et extensis' locum habet, et ambae
“junctim - limites fere figunt matheseos, quam vocant elemen-
tarem.‘* Cf. Plleiderer. 1. ¢. p. 6. Definitio itaque haec nostra,
in qua, ut semper apud Euclidem de geometrica tantum ra-
tione sermo est, nihil aliud dicere videtur, quam in hac ra-
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A Y
tione disquiri, quanta sit una magnitudo comparata cumalia eius-
dem gen;ris i. £, 8i aliam einsdem geneﬁs Pro mensura prioris sit-
mere velis; vel (Wallisii verbis utimur in Tract. de Algebr. Oper.
T. L. p. 86.) qualiter se habeat una ad alteram guoad quantupli-
citatem (npdimérnra) considerata, Putatautem VWallisius, Eucli-
dém dixisse potius wylxdryra quammoosryra , quo Facilius etiam
quantitates incommensurabiles, nec eae tantum, quarum una
multipla est alterius, hac voce compl:ehenderentur.‘ Atque eo,
quo Wallisius vult, sensu vocem mplxériva intelligere, sua.
det etiam ordo” Def. 3. Post. 1, et 2. atque expressio Def. 4,
5. 7., ut observat Pfeiderer. in Promtuario Mathem. Lips.
Fascic. 7. p. 259, Jdem tamen addit ibidem, Fasc. 8. p. 445,
vocem mylusorys, videri potiug significare quantitatem, quo
sensu occusrat apud Prolem, Magna Syntax. L. I. p- 8. (Basil.
15 .3.) @epl ¢ myhimdryros Ty &y g ximdy sdeay, et ita
vocem interprctatos esse Clavium et Bawrovium in’ Lection.
Cantabrig, Observare tamen lxceat, chordarum queque cata-
logum non absolutam aliquam rectarum circylo inscriptarum
quantitatem , sed semper velativam tantum, i. e. comparatam
cum aliqua unitate v. c. cum radio circuli continere, ita ut
deceat, quot vicibus quaeque earum hanc unitatem aut eijus
partes cantineat, aut quantupla illins sit. Denique Barrow.
notat 1, c. p. 225. verba: mpds dldyda’significare aqu’oetav
quandam , quoad situm et ordinem terminorum, itg ut utervis
prior, alter autem posterior poni possit. - Is autem, qui prior.
positus est, antecedens vulgo, qui posterior, consequens dici
solet. Quod rationis genera attinet, antecedens aut maior est
consequente, quae ratio maioris inaequalitatis vocatur, vel éi
aequalis est — quae ratio aequalitatis, vel antecedens minor
est consequente, — quae ratio minoris inaequalitatis appella-
tur. Practerca haeo genera in varias denuo species dividunt,
quas videre est apud Clayium aut Barrovium p, 240., quibus
hic immorari nihil attipet, Antecedens autem cqn:cgucntil non
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‘4; Rationem inter se magnitudines habere dicun.
tur, quae multiplicatae sese’superare possunt.

tantum aliquod multiplum, 'sed etiam cins pars aliquota aut
pars aliquanta esse potest. ,,Numerus integer vel fractus, hio-
gue vel spurius vel verus, qui indicat, quoties antecedeny
continheat consequentem, exppnens rationis vocatut. Praeterca
antem occumirunt magnitudines eiusdem generis, e. g. lineas,
guarum maior nec ipsa, nec ullum eius multiplunmi, minoris
cuipiam multiplo aequatur., Eiusmodi magnitudines, mensus
ram quippe communem aullam habentes, incommensurabiles
vocantur. Ratio igitur istiusmodi duarum magnitudinum -ds.
signari numeris nequit, quare etiam irrationalss vocanturt l-
mites tamen exponentis huius definiri possunt, qui invicem
minus differant, quam dato numero fracto quocunque; seu
duo assignari possunt multipla immediate contigua magnitu-
dinis unius, quae sint limites multipli cuinscunque dati magni-
tadinis alterius; hoc est, quorum unum dato hoo 'multiplo
minus sit,-eltexum maiuns.*¢ Pleiderer Expos, -ac Dilucid,
LV.p 7 Atque haec quidem causa fuisse videtur Euclidi,
cur in sequentibus nunquam definitionem V. 3., si modo ea
genuina sit, in ulla demonstratione adhiberet, sed quartam
insuper adderet. ,,Nihil forte aliud, Bairovii verba sunt p.
230. in definitione 3. wadenda , Euclidi propositum fuit, quam
ut methodi plenioris, aut ornatus qualiscunque causa, prae-
ludens scilicet accuratioribus istis eiusdem, maioris et minoris .
rationis definitionibus mox subiungendis, generalem quandam
ot odooyzen zov Adyov ideam discentium insinuaret animis per
metaphysicam hanc definitionem, metaphysicam dico, nec
enim proprie mathematica est, cum ab ea nihil quicquam de-
pendcat ant deducatur 'a mathematicis, nec, ut existimo, de-
duci possit. Cuiusmodj quogque censeri potest posthac tradita
definitio analogiae: analogia est rationum similitudo, quae nulli
mathematico deserviat usui, nec alio opinor fine proponitur,
quam ut per eam geaeralis quaedam aualogiae notio, crassa
Yicet et .confuga tyronibus indatur. ~Definitionibus autem ex-
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quisitis, mox ab illo subiunctis tota rationum doctrina, tota -
res mathematica subnititur; ad illas igitur potissimum\ attendi
déber, per illas rationum dogtrina perfectiug elucescit: haec et
~ consiiniles abSque notabili matheseos detrimenio-prorsus omitti
ygisent: sicut in Elem. VH. factum videmus, ubi numerorum
analogia definitur et pertractatar, mulla tamen rationis numero
competentis exhibita defiitione; quamvis illic aeque neces-
saria fuit et utilis talis definitio, atque hic est, sed neutro
loco magna fuit necessitas,* * Unde et Rob. Simsonem has de-
finitiones pro spariis habuisse diximus, Et cum Rob. Simson.
“consentit. Plleiderer. 1. c. p. 9., qui observat, Euclidem hac
definitione non solum nusquam in sequentibul uti, verumetiam
uti ob vagam, quam offerat, notionem non potuisse,

R DEFIN. IV.

Sive genuim sit definitio ,3. » sive spurid, Euclidi certs
ob eas, quas diximus, causas non ex omni parte satisfacere
poterat. Hinc_definitionem 4. vel priori adiunxissé vel solam
dedisse censendus est, qua mon’ tam rationis geomieiricae ra-
tionem ipsam exphcale, quam characterem distinctivam magnis
tudinum, quas vocant, homogenearum , et quae termmds ras
tionis, alicuius constituere possunit , assngnare vq]obdt ita ta-
men, ut simul innueret, quid in illis, quatenus- ratio earum
geometrica spectatur, praecipue sit considersndum. Accura-
sioremn motionis evolutionem definitionibus identitatis ac diver-
sitatis vationum veservavit. Cf. Pleiderer. 1. ¢c. p. 8. Caete-
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5. I eadem ratione magnitudines esse dicuntur,
prima ad secundam et tertia ad quartam, quando pri-
mae et tertiae aeque multiplices, secun ‘ae et quartae
aeque multiplices, iuxta quamvis multiplicationem,
utraque utramque vel una superant,.vel una aequales
sunt , vel una deficiunt inter se comparatae,

- , o

6. Magnitudines autem eandem rationem habentes
proportionales vocentur.

rum Campanus hanc definitionem non habet, eius loco autem
aliam hand’ satis claram, qua quantitates continue proportio- -
nales explicare studet. Quo. magis’ confirmare videtur, quod .
Barrovius monet » qui p. 277 'ita habet: ,,Non diffiteoy, ele-
menti quinti definitiones atrentius inspectanti, nonnihil in iis
exscriptorum culpa videri transpositum ac immutatum,*

) DEFIN. V.

Male omnino hanc definitionem intellexit Cempanus, qui
eius sensum ita explicat: proporfio primae ad secundam est
sicut tertize ad quartam, cum sumtis acquemiitiplicibus ad
primam et tertiam, itemque aequemultiplicibus ad secundam
et.quartam, erit proportio multiplicis primae ad mualtiplex
secundae, sicut multiplex tertise ad multiplex quarrae. Hoc
enim, ut Campanus ipse ad definitionem praecedentem obser-
vat, esset idem per idem definire, nec illud vitium corrige- ’
retur,. si verborum Euclidis, quamvis non aperte idem dice-~
rent, is tamen sensus esset. [Falsam hanc Campani interpre-
tationem sequitur etiam Orontius Finaeus. lure autem id ab-
surdum esse, Clavius ait. Nec melius Euclidis sensurh asses
cutus est Ramus, qui vel e¢dem modo ac Camipanus, rem in-
terpretatur, vel definftionem Euclidis pro falsa haberi posse
putat, quoniam v. c. si quatuor gumeri sint 4, 3, 5, 4, et
sumatur primi et tertii sexaplum 2%, 30, sesundi' et quarii
autem nonuplum 27, 36, sit simul 24<27, et 3036, adeo-
que patare quis possit, esse 4:3=5:4; ubi prorsus oblivis
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1) Haec definitio in edd. Oxon. et Basil. est octava, atque .
ita nos vestituimus, Piaeterea in his edd. loco: ruvrdrne legi-
tur: ouacotns. Peyrardus secutum se esse ait' Codd: a. et .
# e 190. et 1038, et huic definitioni quartum locum assigs
sat. Et apnd Campanum etiam est haec.%eﬁnit.io 4., pariters
que apud Zambertum et Clavium.

2) Ita melius Peyracrdus e Cod, a. quam edd, Basil. ot
Oxon. quae legunt: ¢dayiorows. Cf. quae infra ad hanc defini-
tionem monebinus.

citur verborum, quae in Euclidis definitione sunt: wold’ omoes
ovovy noldandacwiopdy. Quodsi enim v. c. sumtum fuerit in
iisdem numeris primi quidem. et tertii sexuplum 24, 30, se-
cundi autem et quarti octupldm 24, 32, erit quidem 24==
24, at 30<32, unde patet, quatuor numeros 4, 3, 5, 4 non
esse proportionales, Nempe tum saltim erit proportio, si in
aequemultiplis guibuscungde locum habet, quod in definitione
dicitur, ut jam Candalla respondit ad" istam obiectionem.
Plura, quae ad hanc definitionem, et ad V. 7. Def. pertinent,
vide in Excursu ad finem huius libri.

DEFIN. VIL

Barrovius notat L ¢. p. 275. melius forte pro ciowrne
.aut zevrorys dici posse ioorye.  Similitudinem enim verbum
esse laxius et magis ambiguum, et identitatem haud optime
quadrare rebus actu diversis immediate qua talibus, et sub
diversorum ratione comparatis; praeterea rationum habitudi-
nes_alias , hyperlogiam nimirum et hypologiam non ex dissis

’
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7. Quando vero aeque multiplicium , priinae qui-
dem multiplex superat multiplicem secundae, multi-
plex vero tertiae non superat multiplicem quartae, tunc
prima ad secundam maiorem rationem habere dicitur,

.quam tertia ad qaartam. '

8. Proportio autem est’ rationum identitas.
9. Proportio in.tribus ad minimum terminis con-
sistits :

militadine vel diversitarz, sed ex inagqualitite denominari
maioritatem et minoritatem ; denique rationum aequalium d(o-
‘nominatores, a quibus rationes habeant, quod ulla‘tenus inter
se  comparentur, non cosdem , aut similes, sed aequales esse.
De latina voce proportio idem observat p. 194; sqq. reperiii
eam a Cicerone aliquoties usurpatam, quanquam non sensu
exacte eodem., Alias enim apud ipsum idem valére videri,
quod simplex ratio, nonnunquam vero rationum similitudi-
nem-vel analogiam designare, primumque videri illam ipsum
eius usum adinvenisse, saltim ad .res mathematicas primum
applicuisse. Sic in flaomemo, quod Timacus inscribitur, eum
dicere ,,graecorum dvadoyin (audendum -est enim, quoniam
hasc primum a nobis novantur) comparatio, proportiove dici
potest.**  Eius autem ‘eﬂingendae hine aceeptam videri origi-
nenmi vel occasionem: Cum in corrogandis vectigalibus,,vel
importandis oneribus pubhcu, pro facultatum modo, sednn-
dum aequas lepes taxato, sua cuique pafs persolvenda’ cesse-
rit, qude nempe rata cumsque portio dicta’ sit; kinc unam-
quemque- solvere dictum pro portjone, vel pra rata sua.por-.
tione: hinc emersisse vPcahulum proportio, dignum visum
Ciceroni, quum gragécas litteras suo domare Latio studeret,
quod Acyov et dvaloyiav, obvias Platonem et alios graecos phi-
Josophos inspectanti vedes, refervetiet exprimeret. — Caeterum,
_uti rationes alise dieunt- arithmetivas , ‘alias geometricas, ita
simili modo propertianes aliay youare solent-arithmeticas,--eas
Euclid. Element. P, II, Fr
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1) Vocem ovvsyis, quamvis in nullo codice repe\utur,

addidimus, quod monenie Rob, Simson. omnino necessaria
est, et in XI. 53, ita citatar.
2) Ita Peyrardus e Cod. a, Edd, Basil. ot Oxon. contra:

wol anl Enc & mhsiov, Ews v, quod mescio an nou sit prae-
ferendum. Caeterum definitioni 11. Rob. Simson. Subnmgu

aliam praecedentibus analogam, qua ratio composita explica-

tur. um uidem ' rationis comsosltle definttionem vulgu
habent in VI. Def. 5, ubi piura videbimus.

nempe, quibus prima magtitudo secundam eodem excedit, quo’

tertia quartam ; alizs geometricas, de gtiibus solis Enclidi: ‘tum in
omni opere, tum hic potissimum et in V. 3 Del, sermo est.

His postea addiderunt, ‘quod verbo indicasse sufficiat propor-

tiones harmonicas, seu musicas. Dicunt nempe, tres magnpi-
tudines A, B,  C ess¢ harmonice continue propertionales, si
geometrica rano primae ad tertizm aequalis’ sit geometricae 1a

sécundae super pr -
(i uper primam) 4 excessam (tertiae su

tioni excessus (primae super secan dam) 8 0 eenndas
ér- secundam) . __(B—A).(C~B
r“P# tertipm ) i. e. si sit A C._(A Bg (B—Cg V. €. in nue .

meris 3, 4, 6, guum sit 3:6==4—3:6—4. Eodem modo
geatyor magpitudines A, B, C, D harmonice proportionales

esse dicunt, si Fuerit gg:ﬁi Eg:%g:—.:A D. Rationem hu-

ms deuommauonu vide v. ¢, in Klugels mathem. Wénerb.
ad vqcem. Harmon. Propomon. '

-, DEFIN. IX.
: Haud satis clare patet, quid verbs huins Jeﬁmnohu u(n
volint, quae edd. Basil. ot Oxon. ita proferunt: ‘dradoyia bv
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v
10. Si autem tres maghitudines proportionales
sint;" prima 4d tertiam duplicatam rationem habere
dicitnr ; eius qriam habet ad secundani;

. 1. Si quatuor inagnitiidinés (deinceps) proportio-
nales sint, piittia- ad quartam triplicatam iationem ha-
bere dititur eius quam habet ad secuhdim ; et semper
deinteps similiter quamdiu prdpoitio exstiterit.

tuly ogois édailovoid fovivi Quid enimi termini+ minimi sibi
velint, incertum videri possit: Candalld quidesti explicat dia <
fioros saltini; atque eodem modo Peletarius et Giegorii po-
rant: nlinimum vel ad minimum, quam ipsam mtelprcmuoneni
haberit étiam Ambros; Rhodius, Baetmanaus, Rob. Simson.
aliigne; . Recte illi qux_dem, quoad sensum; an timiemn Vox
flagioteis grammatice id dignificari possit, valde dubitamns:
Hinc praeferendam 'putivimus lectionem Peyrardi: elayiory,
quae facilius Certe ac illa altefa significare posse videtur, p'ro;
portiohem, quum illa minim4 i. e minimis terminis expiessa
sity vel; ut aliter dicamus; ad mxnmiuni tres cOntinefs tetmi-

nos; Simplicissimum forte fuerit; in graeco quoque ponere:

fdywore; idque adverbialiter sumere: Quod deipde vocem
Deois attinet, ea ipsa quoque, ut Candalla monet, itproprie
hic sumtd ést. Nemipe in omui ratione duo pmniio termini,
alter antécédens; altet comsequens adesse dgbei, . adeogtie ,
quum duae rationes inter se comparasitur, ut ﬁ£ in a,n‘alpgia‘,
proprie quatuor ommino termini aderunt; quarvis, ut fit in
proportione coritinua, eadem magnitudo; qude efficit termi-
num consequeriternt prioris fationisy efficere simul possit ter
miniuin antecedentem posterioriy; ubi deinde impropric tres
siltim terthinos dicere possis; quum potius tres yna.gnimdipgg,
qguarpm s¢cunda bis ponitur, quatuor etiam guné terminios ef-
ficiant, Vatte itaque pro Ggoss pomendumn fnerit peyédtooey,
qua vogce Eiiclides etiagi' alids, ubi de rationibus sermo est,
utitar, - Et usus ille vocis Seoz, quo terminos vationis signi-
. Reat,. forte sequioris saltim aevi fuerit. Cf. Plleidovsr, in
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Schol. ad libr. VI. Elem. Euclid. §. 132, et, qui ab eo cita.
tur, Fsaac. Barrov. (Lection, Cantabtig, habitae 1666. p. 197.
sq. et p. 214.). Hinc omnis haec definitio Pfleiderero 1. c,
‘suspecta est. Quum tamen sequens definitic 10. se ad eam re-
‘ferve videatir, possis forrasse eam’ ita, uii diximus, muti.
‘tam aut intellectam retinere.

DEFIN. X. XI. '

Post has definitiones locum prdpriu;m' fuisse definitionis
rationis compositae Rob. Simsost. recte monet. Cacterum Cla-
vius observat,” probe distinguendum “esse inter rationem du.
‘plam et duplicatam, triplam et triplicatam etc. FEt Euclides
quoque semper dicit loyoc durdaoiwy , non, ut de recta aut an-

gulo dimddotos aut &wlot. Quodsi igitur fuerint magmtudines .

‘A, B, C, D, E etc. continue proportionales i. e. ita, ut
-A:B==B:C=C:D==D:E etc. ratio A:C duplicata dicitur ras
‘tionis A:B, quoniam inter A ot C duae rationes ponuntur,
‘quae aequales sunt rationi A ad B: eodem modo ratio A: D)
‘wiplicata dicitur rationis A:B etc. Contra, eodemt casu, ratio
“A+B dicitur subduplicata rationis A:C; eodemque modo ratio
"A ¢ B subtriplicata dicetur tationis A: D, subquadruplicata ta-
tionis A¢E &tc. Pariter, si fuerit A: B=B:C, sitque M:N
«==A:C, etiam' M :N dlCetul aegnah' rationi, quae duphcau
“est rationis A:B, vel 'brevitatis causa ratio M: N dicetur du-
plicata rationis A:B, idemque 'valebit in ratione triplicata,
-quadraplicata étc. Fodem modo, si sit A:B=B:C et P:Q
e<A:B, dicetur P: Q ratio, quae eadem est subduplicatae ra-
-tionie- A1 C’, vel brevius P:Q digetur subduplicata rationis

i

|
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12. Homologae magnitudines dicuntur, ‘anteceden-
tes quidem antecedenubus, consequentes vero conse-
quentibus., .

13, Alterna (permutata) ratiq est sumptio antece-
dentis ad antecedentem, et consequentis ad consequen-

’

tem, v N
A:C, atque ita in reliquis, Ratio duplcata, triplicata etc.
species tantum sunt rationis compositae, in quibus nemps sin-
g'ulné rationes, ex quibus aliae componuntur, inter so aequales
sunt. Unde ea omnia, quae ex definitione rationis compositae
consequumtur (vide infra in Exc. ad libr. VI.) et applicaui
possunt ad. ritionem duplicatam, triplicatam ete. etiam de hac
valent. Nominatim, ut boc non demonstrationis caussa, quae
in locis cnatis infra habetur, sed in antecessum, ul aiunt, di-
camus, ranonum inter se earundem duplicatae (!uphcalae etc.)
sunt pariter inter se eiedem (Excurs. in libr, VI. §.9. et mfu
Cor. ad V. 22.) et vice versa, rationum inter se carundem
subduplicatae, subtriplicatae sunt inter se eaedem (vid in Exc.
ad Libr. V. Cor. ad Prop. m.)., Et si, quando id feri potest,
numeris .exprimantar rationes duplicatae, triplicatae etc. erit
(Exc. ad Libr. VL. §. 7.) exponens rationis duplicatse (tripli-
cntae') numerus quadratus (cubus) multiplicstione denomina-
toris rationis simplicis per se ipsum factus, vel ratio duplicata
(triplicata) cadem est rationi quadratorum (cuborum) eorum
numerotum, qui rationem simplicem exlhibent. Pomi,' 't
A :C est ratio -dup]icata (triplicata) rationis A :B, inverse erit
C:A ratio duplicata (triplicats) rationis B: A (Exc ad Libr,
VL §. 17.) etc. Caeterum apud ipsum Euclidem nulla ra-
tionis duplicatae etc. mentio fit ante VI, 19,
: DEFIN, XHI

Quae hic alterna ratio dicitur, melius forsan alterna pro-
portio diceretur, Manifesto enim now de duabus saltim quan-
titatibus, sed -de quatuor sermo est. Cacterum patst; ut quan-

N
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5. Awipeorg 0% lé?'ov ‘éovl Mjwes vije vmegoyrs,

9 z?nsQéyst 70 7yovpevor oy énopévov, ngég avro

‘IO 6/1’0[(81’0’)’.

aL’ Amxtnoqm loyov ozt lo]uug 70U ’i]}’O‘U[lﬁ‘}’O'J
7100s ¥1v VMOV, 7 Umegéyer %0 ‘ryo'u,usvov froy
ivw,wavov.

v, Aiidov ).o;rog éafu, n).etomw CYTOY y,sysq?wﬂ

wel dAlov evroic isov To wAGdos, ovy dve Aaufa~-

wops'www xal & TH ovrd M;m, oray ¢ we v Tolg
noavorg pepédsoe To TowTOY ngog 70 eoxwzov, olTwg
&v wolg d‘wugmg peyédeot wo ngwtov ngog v doyo-
sov. "H didwg.  Aiys vov duguy xod wrsgmgsom
Ty [uowv. ‘

W, cwy,uew; aa/ailoyla wa, oTay y wg mlo'u— )
psvoy ngog éno,uwov owwg m/ov,uwov 77005 70 f50~
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Temgay,uwr ot amx}.oym goviv , pwv, TOIIV

ovuw ,us;leﬂuw xol Grlov amozg {owy %0 n}n]&og,

G

1) Poyrardus refert, hanc deI" nitionem omitti a Codd. a,
¢. quod,” quum perturbata ratio postea ‘tameq occurrat, mera
Librarii oscitantia, cuins oculys ‘a weraypévy in rerapuypivy
aberrabat, f;ctu;n fuisse videtur.

titates ita 'a]terne comparare possint; omnes quatuor eiusdem
generis esse debere,

DEFIN, XVI. et XVIL

Manifestum est, sumi in his definitionibus, consequentem
. v

P
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’ LIBEN QUINTUS. L 1

* 14. Inversa ratio est sumptio- consequentis ut. an-
tecedentis, ad antecedentem ut-ad consequentem.

-~ 16. . Compositio rationis est sumptio antecedentis
cum consequente tanquam unjus ad ipsam cpnsequen-
tem, ' : : :

16. Divisio autem yationis est 8umptio excessus ,
quo superat antecedens consequentem, "ad ipsam com-
sequentem.

17. Conversio rationis est sumptio antecedentis ad
excessum , quo antecedens superat consequentem.

18. Ex (aequo) aequalitate ratio est, quando, pla-
ribus existentibus magnitudinibnus et aliis fpsis numero
aequalibus, et in eadem ratione binis sumptis, est, ut
in primis magnitudinibus prima ad ultimam, ita in se-
cundis magnitudinibu; prima ad ultimam. Vel aliter.
Sumptio extremarum per substractionem miediarum.

19. Ordinata proportio est, quando est ut antece~
dens ad consequentem ita antecedens ad consequentemn;
nt autem consequens ad aliam quampiam, ita conge-
quens ad aliam quampiam.

20. Perturbata autem proportio est, quando tribus
exlstenubus magnitudinibus et aliis ipsis numero ae-

minorem esse antecedente. Quodsi éontra consequens maior
fuerit antecedente, similis erit argumentatio, si sumatur ex-
cessus, quo consequens superat antecedentem. ‘

AN

' DEFIN. XVII-XX:

. Monente Rob. Simson. Def. 19. et 20. speciem taatum
continent eius prloportiunil, quae Def. 18. explicatur. Unde
forte coniicere liceat, in Def. 18. quoque pro Adyos legendum
esse uvalopin, Erit igitur ex Def. 19, zerayuivy sive deivow
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yhverar, ec wpiv & voic mpuvolg peyédeasy iyeduc-

vov mpes émouevov, ovrag 8y voic Seurigeis plapés
Beowy ryovpevoy moes énouevert we 0% v voig Fow-
gotp peyédediy- fnoucvoy stpog dAdo w, oUTRg &y Telg
6‘&1}1&9069 psyédeoty Ao T s1p0¢ fyovpevow, !

IIPOTAZ‘IZ' d.

Edv 9 omocaovy ,ue;/s«‘h] 0TOCWYOTY [wys#mﬂ isax
76 niidog, Ewcevoy &xdovov iodxig stollosthdatov,
OOuTTAGGIOY 20Ty &Y Gy, peysdam Ev08, TOORUTATAG~
010 §0TAL KOl TG TOVTE TGY TOEVTOY. . '

"Eove omoonaty peyédy ve AB, I'd onocuvoty

peysdoy vy E, Z ooy vo whidos, éxaovov éxd-
ovov lacxs merhamAaciov: Aéiye 6v¢ 0odmwAagie 0w
.‘tg*a;"ul.fm\ dvedoyla, sive simpliciter difoov, quando’ Puerit

(provsus ut in Def. 18.) prima ad secundam in primis quanti.
tatibus, it in secundis prima ad secundam; ut autem in pri.

mis, secunda ad tertiam , ita in secundis, secunda ad tertiam, -

et .ita deinceps, et concluditur, ut in Def. 18. dictum est.
Vide V. 22. Ex Def. 20, autem Qivov reragayudsy, vel sima
pliciter zsragayuévy dvaloyie est, quande in primis magpitue
dnmbus fuerit ut prima ad secundam, ita in secundis ponul-
tima ad ultimam: ut autem in primis secunda ad tertiam, jta
in ‘secundis antepenultima ad pemdtimam; et ut in primis
wertia ad quartam, ita in secundis quae antepenultimam prae-
cedit ad antepenuluma'n » et ita deinceps, et cancluditur, ut
in Def. 18, Vide V. 23. Ita feve Rob, Simson. rem explicat,

AXIOMATA,

Sequentia praemittit Rob. Simson. et ex eo Playfair,
1." Finsdem sive aejualium aequemultiplices inter se ae-
quales sunt. .

2. Quarum eatem aeque multiplex est, vel quarum ae-
quales sunt aegue multiplices, et ipsae inter se sunt acquales.

!
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qualibus, fit, ut in primis magnitudinibus antecedens
ad consequentem, ita in secundis maguitudinibus aa-
tecedens ad consequentem; ut vero in primis magni;
tudinibus consequens ad aliam gquampiam, ita in secun-
dis magnitudinibus alia quaepiam ad auntecedentem.

PROPOSITIO L (Fig 309)

Si sint quotcunque magnitudines quotcungue magni-
tudinum aequalium multitudine, singulae singulaium
aeque mu]tipliées, quam mulliplex est una magnitudi-
num unius, tam multiplices erunt et omnes omnium. A
~ Siot quotcunque magnitudines 4B, I'4quotcunque
magnitudinum E, Z aequalium multitudine, singulae
singularum aeque multiplices, dico quam multiplex est

3. Muliiplex maioris maior est aoquemultiplici minotis.
.4, Magnitudo, cuius multiplex maior est aequemulijplici
alterius; maior est altera illa fagnicudine,

Quae sane ita perspicua sunt, ut axiorhatum loco haberi
possint, Demonstravit ea tamen Pfleiderer, in Promptuario
Mathem. Lipdensi Fascic.- 7. 1798, p. 263. sqq. §§. 14—19.
et in dissertatione de Dimensione circuli P. I, Tub. 1790,
p- 5. not. 4, Cf. Hauber. de ‘vationibus inter se diversis De--
monstr, Tub, 1793, §. 2. Aliud autem axioma vel postulatum,
_quod Campanus, Clavius aliique complures pariter sumere se
posse putarunt,\ quodque ita habet:

»Quam ratonem habet magnitudo ahquu ad almm, eandem
habebit quaevis magmtudo proposita ad aliquam aliam ;
et eandem habebit quaedam alia magnitado ad quamvis -
magnitudinem propositam‘¢
merito accuratiores G:omeurae respuunt. Vid Exc. ad hune
librum,

,PROPOSITIO I,

Symbolice haec propositio ita efferri potest. _Si sit Awxx
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v6 AB 07 E, To0avTamAdoie S0t wol Fo AB, Ir4
T0Y .E » Z
' Eel yag iodxneg Bovl no).}.omlamov ‘w6 AB vov
E, xa} 50 I'4 vo0 Z+ o0 doo dovly &y v9 AB ne-
édy loa vi E, vooaive xel & T4 I'4 ioe ve Z.
djgiode w6 ptv AB &g vd v E pe;ra‘%] ioe v
AH, HB, w6 8 I'd sic v v6 Z ioe wd IO, B4
dovpe &) icov vo swhijdoc vav AH, HB v mhyde
'mmw&mmwwwﬁm
E, w 6 IO v Z ioa doe et v¢ AH, I'G
voic E, Z. A o avrd &) ioov dozi w0 HB
v E, set 16 O4 v Zr ioe dow xoi vod HB,
04 woi¢ E, Z tou dgo Eotlv &y vg AB ide v E,
rooaire xat &v vois AB, I'd ise voic E » 2~ do0-
shdooy doe 20t 70 AB w0 E, vocovrasmhdow Eover
vai ve AB, I'A wv E, Z. Egv aga 7 onoauovv,
ol ze éE;;g.

nNPOTAZIZ §.,

Eév moavov dsvrégov lodus 9 moAlemAdotoy ol
Tolrov Tevdgrov, 7 8% nal wéumvoy Sevvigov lodxes
stoAlastidator xei Exvoy TeTdgUOU” el OUNTEIIY TTQE-
10y ngl épumgoy Jsvrigov lodueg over morhamAdowy
nol TPITOY %0 EXTOV TETAQTOV,

r.L; B=r.M: C=r,N etc, r denotante numerum integrum
quemcanque, erit et A4-B+4-C etc. ==r(L--M~N etc.), Cae-

terum propositionj huic vulgaris innititur praxis multiplican-

dum compositum per multiplicatoriem simplicem multipljcandi.
Nimirun, ut v. g. numerum 7364 per 8 multiplicemus, sou
ut octuplum efficiamus numeri 7364: octies sumimus primam
4 unitates, tum 6 denarios, dein 3 centenarios, denique 7
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AB ipsius E, tam mulnphces esse et 4B, T 4 ipsa- |
rum E, Z.

Quoniam enim 4B aeque multiplex est ipsing E '
ac I'4 ipsius Z; quot magnitudines sunt in 4B ae-
quales ipsi £, tot sunt et in .1 aeguales ipsi Z.
Dividatur AR quidem in magnitudines 41, HB ae-
quales ipsi E, I'J vero in partes ['Q, OA aeqnales
ipsi Z; erit igitur multitu.lo ipsarum AH, HB ae-
qualis mpltitudini ipsarum I'©, ©4. Et quoniam ae
qualis est AH quidem ipsi E, I'G verd ipsi Z; erunt
et AH, I'O aequales ipsis E, Z (I. Ax. 2.); ex ea- -
dem ratione et FIB aequalis est ipsi E, et GA ipsi-
Z; aequales igitur et HE, O ipsis E, Z, quot igin
tur sunt in 4B aequales ipsi E, tot sunt et in A8,
I'd aequales ipsis E, Z; quam multiplex igitur est
AB ipsius FE, tam multiplices erunt et 4B, I'4 ipsa-
rum E, Z. Si igitar quotcunque etc. =

PROPOSITIO IL (Fig 310)

§i p'rima secundae aeque sit multiplex ,ac"ﬁerth.
quartae ,.sit autem et quinta secundae aeque multiplex
ac sexta quartae; et simul sumptae prima et quinta se-
gundae aeque erunt multiplices ac terlia et sexta quartae.

_ millenarios, 110rumque octuplorum ' conficimus summam. 0,
Plleiderer, Expos, et'Dilucid, Libri V. Elem. p. 2, ,

PROPOSITIO I

Symbolice haec propositio generalius ita effertur, 8 sit
A=p.L; B=g.L, C=t.L etc. et simul E=p.M, F=ag. M,
-G==r.M etc. p, g, r denotantibus numeros integros quoscrn
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IgGvov. yig vo AB Strvégov vov I lodnig dovw
moidastAcoioy Kol 'tg/-tov v0 AE zeregrov vov Z, {otw
Ok xai mépsTTOY. 0o BH d‘e'u'regov voU I loaxig modda~
sthdotoy xal Extov 10 FO 'Es'mgftov z0¥ Z* Aéym ove
w»al ovvredty moavey el miuntov vo AH deviégov
209 I' loaxeg &ovee moldumAdotoy %ol ToiTo el Extow
70 40 zevagrov vou Z.

"Emet yop icawmg ovi mollemldaioy o AB tov
I xai v0 AE %00 Z: o00e dou otiv &v v6 AB peyédy
ioe o I, TocuiTe xal & T AE ioa v Z. A
%o avrd 07 woi oow éotiv &v w6 BH ice vg T, vo-
gavre xai v v EO ioa w6 Z- coo doo oviv v
oMo s0 AH ioe vw I', tocatite xel &v Ao w6 4O -
ioa 4 Z doamidaioy doo doti 10 AH vov I'y vo-
vavtumAdooy Eovat.xai 10 4G vov Z° xal cuvrsdiy
aga mwowrovy xed mipmzoy 0’ AH Jdeviégov vod I
locuig §otor moddamhdoiov xal Toirov  xal ExTov wo
406 zeragrov 100 Z.  Edv doa moatoy, nai vo .

HPOTASIZ y.

. Edv modvoy Osvtégov loaxig 77 morlamidoion. xoi
TOITOY TeTAPTOU, Ay 0% ilouxtg moAlemwAdoie vou
wOWTOV %04l TOITOU %0k Oricov Taw Aupdiviav éxd~

A -

‘que: erunt tam A—~B-}-C etc. =(p+g+r.etc.).L » quam
E~F+4-G etc. ==(p-fg+r etc.). M. Generaliorem hanc enun-
ciationem corollarii loco subiungit Rob. Simson. propositionem
ipsam statim ita exprimit Pleiderer. 1. ¢, p. 3. Huic propo-
sitioni innititur praxis numerum per multiplicatorem compo-
situm multiplicandi. Nempe ut ex gr. numerum 5728 per
631 mnltiplicemus, primum quater: sumimus numerum propo-
situm 5728, tum’ tricies, deim sexcenties, horumque produs -

’
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Prima enim AB secundae I' aeque sit multiplex
ac tertia AE quartae Z, sit autem et quinta BH se-
cundae 'I' aeque multiplex ac sexta E@ quartae Z;
dico et simul sumptas primam et quintam 4H secun-
dae I' aeque fore mulnphces ac tertiam et sextam 46

ipsius Z. .

Quoniam enim aeque fnultiplex est AB ipsius I"ac /E
ipsius Z3 quot magnitudines sunt in 4B aequales ipsi
I, tot et in JE erunt aequales ipsi Z. Ex eadem
ratione et quot sunt in BH aequales ipsi I, tot et in
EO erunt aequales ipsi Z; quot igitur sunt in tota
AH aequales ipst I'y tot et in tota 4@ aequales ipsi
Z; quam multiplex igitur est AH ipsius [, tam
multiplex erit et 40 ipsius Z; et simul sumptae igi-
tur prima et quinta 4/ secundae I' aeque erunt mul-
tiplices ac tertia et sexta A@ quartae Z. Sl igitar
pnma etc. :

PROPOSITIO I (Fig 311.)

Si prima secundae aeque sit multiplex ac tertia
_yuartae, sumantur autem aeque multiplices primae et
teitiae; et ex adequo sumptarum utraque utriisque ae-

“ctorum particulatium colligimus summam. Cf: PAeiderer. I c.
p. 347

PROPOSITIO NI

Symbolice ita: si ‘sit A=p.L, lmen. A, et E=p.M,;
"K=mn.E, erit am I=(n.p).L, quam E=(n. p)M, n et
P designantibus numeros integros quoscunque, et n.p de-
signante' ptoductum , quod fit ex numero p toties sumto, quot

-
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vigoy Ixavigov lodxts &otar no).).anlaotw, vo uiv
160 Jevréigov, 10 OF vov veraprov.’

Nodror ydo o A thvugov tov B ioamg éovw
moilamidooy xai rowoy w0 I Tevegrov vou A4, xal
ei,'u‘gr#m 'wi'v A, I icaxtg noldenidoio v EZ, HQ*
M/w b6ve lodxtg doti moldanAviaoy 70 EZ vo0 B xai
10 HO vov 4. _

"Enel yde .lodxis ioti modlanddatoy to EZ vot
A %0 0 HO 209 I ooe doe éoriv iv 1 EZ ice
16 A, voouire xai v v HO loa vg I\ digerodw
wo piv EZ &i¢ vd v A peyédn iop v¢ EK, KZ,
20 0t HO &g 1¢ v¢ I'iow td HA; AOG Eoren 84

-fony ®o sthido¢ vy EK, KZ vg nlydel vav HA,
A60. Kul Ened lodnic 201t moilanidatoy 1o A voU
B xai vo I' 106 4 isoy ¢ w0 piv EK v A, vo d¢
H.A i I logue dou o1t stodiamldatoy w0 EK vov
B st w0 H.f vov 4. Aid ve aved & loaxis 2ot
worianddooy 16 KZ wov B ual ¥0 AO vov 4.
"’ Enet ovw moovov 16 EK Setrigov vov B lbaxig dovl
morianhdooy ual volvoy w0 HA vevdgrov woi 4
ozl ¢ %t mépmvov vo KZ Ssurégov vov B loaig
wollarddotoy wel Etov w0 AO vaidgrov Tov 4 Nuk
ouvte iy oo’ moomov #ai mépnvov t6 EZ devtépot

alter n contiriet unirates; Huic propositioni, quod sit nA; seid
n(pL)==(n.p).L, iunititur praxis muldplicandi namerum
- integrum per multiplicatorern, qui solis deharlis, vel cente-
neriis ete constat. Nempe, ut v. go aumerum 5728 per 30
vel per 600 miultiplicemus, triplo vel spxtuplo numeri 5728
- unuxt vel duo zero ad dextram adiungimus; hoc est, uiplum
mumeri 57128 decuplicamius, sextuplumi centuplicamus, sicque
huiys numeti efﬁ;imua itpigecuplum, sexcentuplam. Paritpr

R
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que erit multiplex, altera quidem secundde, altera vero
qQuartae,

Prima enim A secundae B aeque sit multiplex d¢
tertia I quartae A, et sumantar ipsaram 4, T’ aeque
multiplices EZjy HO; dico aeque esse multiplicem
EZ ipsius B ac HO ipsius 4.

& ,

Quoniam enim aeque est multiplex EZ ipsius A
ac HO ipsius I'; quot magnitudines sunt in EZ ae-
quales ipsi 4, tot et in HO erunt aequales ipsi I
Dividatur EZ quidem in magnitudines ipsi 4 aequa- .
les EK, KZ, HO vero in magnitudines ipsi I" ae=
qurles HA, AO; erit aequalis multitude ipsarum EK,
KZ multitudini ipsarum H./ s A6Q. Et quoniam A
aeque est multiplex ipsius B, ac I" ipsius 4; aequalis’
autem EK quidem ipsi 4, H.A vero ipsi I'j aeque
multiplex est EK ipsius B ac HA ipsius 4. Ex ea-
dem ratione aequé multiplex est KZ ipsius B ac 460
ipsius 4. Quoniam igitur prima EK secundaec B ae-
que est multiplex ac tertia H A quartae A, est autem
et quinta KZ secundae B aeque multiplex ac sexta
AB quartae J; et compoéita e prima et quintanempe
EZ secundae B aeque multiplex erit ac composita e

duodecuplum o. g numeri alicaius efficimus, sumto tripli
eius quadruplo, vel quadrupli triplo. Cf. Pleiderer. 1. c. p.4.
Genetalius idem theorema ita exptimi et simili ration¢ demon-
suari poterit: si sit A==mB, B==nC, C=pD etc. pariterque
a==mf, f==ny; y=pd ectc. erit tam A—mnp . ¢ . D quam
,&==1mNnp ¢ . . . . '
Obs. Ex hac propositions séquitar etiam ‘a,lia_ il simi-
lis, quam Nordmpark. (Lacanse in Docr. proportipnum Buclides

/
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100 B focug dori soddanldooy xal veitov nei Exvow
10 HO rerupvov vov 4. Edv dga npavov, xai va
I.g);’s'- )

HPOTAZIZX d s

Edv mourov meos Jevregov vov avrdy &y Aoyoy
xeit TITOY TLQOE TETRQTOV' %l TA (oumis ToA) ¥ Adaln
Toi Te TTQUTOV &l TEITOV. TPOS TA JOGNIS TOAAaTLL.AGI0
tov Jevrégov uai vevdorov, xed vmotovoUy molde-
mlucteopuoy, 10y autdy &Eer hoyoy Angpdérve wardi-
prar 4 )
" losrov ydp 16 A meos devvegov v0 B vov ev-
10w éyéro Aoyoy xai toiroy v6 I noos wétagrov ©o 4,
xai sthjpdo v piv A, I' loanig moddealdaoie ol
E, Z, ziv & B, d diie & dtvyey iodng moAdo~
akdow v¢ H, © lz'yw oue. doviv we v0 E mpog o
H, ciros 6 Z sgos 70 O. _

Etijpdo ydg vaov wiv E, Z wamg nol}.anlaom
@ K, A, vav 0 H, O dile & évyey 1) lodug
modhestidote vé M, N. -

Kai insi lodues &ovi modlamhiotov w0 pty E toy
A, vo 8 Z vwob I', zal eidyrrwe vav E, Z iodneg
moramhdowe vi K, A+ ivdug doo &ovi moddamddotoy
26 K 700 A xal vo A vov I'. Aic va aved Iy lod-

1) Verba &ldw & #rvgev non habent edd. Basil, et Oxon.
Ea autem necessaria esse iure censuerat Rob Simson. in nota
ad hunc locum. Hanc viri doctissimi coniecturam conﬁrmam
Péyxaldus, qui e Cod. a. ea texttui insetuit.

animadversae Expletio in Novs Act. Reg. Societ. Upsal. Vol.
VI, Upsalao 1799.) his verbis exhibet et demonstrat: si sint
(Fig: 512.) quotcunque magnitudines AL, B, C, et aliae ipsis
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tertia et sexta nempe HO quartae 4 (V.2.). Si igi-
tur prima etc. : ' '

PROPOSITIO IV. (Fig. 313.)

Si prima ad secundam eandem habeat rationem
quam tertia ad quartam; et -aeque multiplices primae
et tertiac ad aeque multiplices -secundae et quartae,
fuxta quamvis multiplicationem , eandem habebunt ra-
. tionem inter se comparatae.’ '

Prima enim _{4 ad secundam. B eandem habeat ra-
tionem quam tertia I’ ad quartam A, et sumantur ipsa-
ram quidem 4, I' ae{iue multiplices £, Z, ipsarum
vero B, A4 aliae utcunque aeque multiplices H, A); '
dico esse ut K ad H, ita Z ad 6

Sumantur enim ipsarum quidem £, Z aeque mule
tiplices K, A, ipsarum vero H, @ aliae, utcunque
aeque muluplices M, N. -

Et quoniam aeque multiplex est £ ipsius A, atque
Z ipsius I'y et sumptae sunt ipsarum E, Z aeque’
multiplices K, 4; aeque igitur multlplex est K ipsius
A ac A ipsins. I' (V. 3). Ex eadem ratione aeque

mumero uqudes D,E, F, quu ‘bme sumantur in eadem
multiplicitate, sit autem perturbata ezrum multiplicitas, h. e
sit AL ipsius B aeque multiplex, atque E ipsius F ;. similiter
sit B ipsius C totuplex, quotupléx est D ipsius E: erunt ex
aéquo etiam sequemultiplices, seu gquantuplex est AL ipsius
C, wtantuplex erit D ipsius F. Dem. Ponantur primo tres esse
utrimgue magnitudines, Sumatur GP ipsius C aequemultiplox,
" Euelid. Etement, P, I, _ G
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.ute ot} noAlagtAdqioy o M vov B xal w6 N zov 4
Kal 2nel dovy we t0 A mode o B ovwag w0 I sipos
vo 4, xel dlynvar vav piv A, I lodxig mollandd=
ow v K, A, vov 8¢ B, A4 dlla @ fvyey ioanig
woldemddow v¢ M, N- & doo vnsgéyet v0 K vov
M, vmepéyee o A toi N* xai & ioov, icov: xal &
Bavvoy, Eavvev. Koi dovt vd ptv Ky A vov E,
Z iodwe molasthdoi, v 08 M, N zav H, 6
dile & é‘wxsv iodxig mollemAdoiw dovev dob wg ¢o0
E mpoc w6’ H, otirwg v0 Z ngos vo G. Edy aed
'TEUITOY » xoi Ta ékyg.

. , IIOPIZMA.

*Ensl oy 8eiydy, 6ut, o vnepéyei vo K tov M,
Unzgéyee xel w0 A vod N xei el icov, icov xal &
Haooov, ¥ecooy: Syroviws wal & vmepéyst w0 M wob
K, 'Unepéyer xod 50 N vo9 A° ol i ioow; foov* xal
o é’lewoov, Noagooy' xal dtad tovro dover xal o L
H meos v0 E, otirog v6 O mgbe vo Z. "Ex oy vov-
vov  Qawegdy, ovt v Tioowp Meyidy cvdloyov o,
sal dvdmedey aveloyoy Eorat.

POTAZIS &

"Edy uéyeSos peyidovg lodueg y no).ﬁ.omlamw s
onee mpmge&éw apaigedévrogs xel 0 lorov Tov }.ow
no¥ loduie fovai mollamAdowy, ocemAdoioy ove w0
Ghoy soti oAov.

ac est AL ipsius B, vel E ipsius F, sitque GP divisa in pais
tes GM, MN, NP singulas ipsi C aequales{ et AL in partes
AH, HK, KL aequales ipsi B: eritque, multitudo partiuin
GM, MN, NP acqualis multitudini partium AH, HK, KL.
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multiplex est M ipsius B ac N ipsius 4. Etquoniam
estut 4 ad Bita I' ad d,. et sumptae sunt ipsaram
quidem A, I' aeque multiplices K; A, ipsarah vero
By 4 aliae utcunque aeque moultiplices My N; si K
superat ipsam M, superat et 4 ipsam N; et si ae-
qualis 4 aequialis; et si minor, minor erit (V. Def.5.).
Et sunt K, A ipsaram E, Z aeque multiplices, M,
‘N vero ipsarum H, @ aliae titcunque multiplices ; est
igitur ut £ ad H, ita Z ad @ (V. Def. 5.) Si igitur
prima etc. . ’
COROLLARIUM

Quoniam igitur ostensum est, si superat K ipsarit
M, superare et A ipsam N; et si aequalis sit, aes
-qualem; et si minor, inorem esse; manifestum esty
et si M duperat K, superare et N ipsam A ; et siaes
qualis sit, aequalem; et si minor, minorem esse; et
propterea ut H est ad F, . ita erit @ ad Z. Ex hoc

manifestum est, si quatiuor magnitudines proportionales
sinty et inverse proportionales fore.

PROPOSITIO V. (Fig 314.)
Si magnitudo mag:{it'udinis' aéqtie sit multiplex ac
ablata ablatae, et reliqua reliquae aeque mulnplex em
at multiplex’ est tota totius.

Quum igitut sit AH=HE=KL=D8, et GM=MN=NP=C!
erunt AH, HK, KL, B ipsarum GM, MN, NP, C aeque‘-'.
multiplices, adeoque tota AL erit totius GP aequemultiplex
atque AH est ipsius GM (V. 1,), vel B ipsius C, vel D
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Meye&og yeo w0 AB peyédove wob PA waug
fotw moMamddotov , omeo dgaigedty 16 AE dpos-
oedévrog vov I'Z: Aéyw 6te xai Aotov vo EB loc-
oy vov ZA lodxig £oter morasAdoioy, deaAdaioy
éotv ohov w0 AB ohov frqv r4. '

‘OgamAdotoy pdp 2ove ©0 AE wov T'Z, toaamw
TAdoLoy 76701’610) xat 70 EB vov I'H. ’

‘Kol 2nei loduig éovi moddamddarov v0 AE vot
I'Z (vt v0o EB vov HI™ ilouzig doo Zoti moldasthd~
ooy 10 AE vot I'Z) 1) xui 10 AB vov HZ xeivae
8t ioowng mordestddoroy 10 AE v00 I'Z xai vo AB
vo0 ‘I'd- iodnig dgu Zov) moAdamidotoy 70 AB éxe-
2épov wiv HZ, I'd" isov dpe 10 HZ v I'd xowoy
apnonedw vo I'Z Aoy dow vo HI Aownd ve dZ

\

iooy ioviv. Kal inet iodnig govi modlamidowy vo AE

200 I'Z %xei 720 EB voi HI', ioov 8 vw HI 7o

AZ: icans doe éovi moAdamldaoy vo AE wvoi I'Z

xat 70 EB voi ZA. "Ioonis 8t Unoxetzar modlemidooy
10 AE w00 I'Z set v0 AB vov I'4d icduig doa
803t no).).unla'aaov 'u; EB v Zd x%ui vo AB 'mﬁl’d'

1) Verba, quae uncis inclisinus, desunt in édd. Banl et
Oxon. Peyiardus ea e Cod. a. addidit.  Quamvis autem ab-
esse possint , aliquid tamen adacilius intelligendam demon-
stratiodem. facere videnture

ipsius E. Habentur igitux tres magniéudines AL, GP, C,

atque alite ipsis numero aequales D, E, F,. quaram bmao‘

sumtae sunt in eadera multiplicitate, idque ordinate, Jta nempe,

ut AL et D sint ipsarum GP et E aequemnltiplices, similitor-

que GP et E ipsarum C et F: ergo (V. 3.) erit AL ipsius C
sequemultiplex ac I ipsius F. Si quatuor pluresve sint utrim-
que maguitudines, patet demonstrationis contiouatio per jam
ostensa .Q.E.D. Symbolice ita: si sit A==mB, B=1C,
pariterque D-—tE E=mF, erit tam A=rr.C, quam D=
mr. F. .

.
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~ Magnitudo enim 4B magnitudinis I'4 aeque mul-
tiplex sit ac ablata AF ablatae I'Z ; dico et reliquam
EB reliquae ZA aeque fore multiplicem ac muIUplex
est tota 4B totius I'd.

Quam multiplex enim est AE ipsius I'Z, tam
multiplex fiat et EB ipsius I'H.
" Et quoniam aeque multiplex est AE ipsius I'Z ac
(EB ipsius HI'; aeque igitur multiplex est 4 ipsius
I'Z ac) AB ipsius HZ (V. 1.); ponitur autem aeque
multiplex AF ipsins I'Z ac AB ipsius I'd; aeque
igitur multiplex est 4B utriusque ipsarum HZ, I'1;
aequalis igitar HZ ipsi I'4. Communis auferatur
I'Z; reliqua igitur HI reliquae AZ est aequalis (I.
Ax. 3.). Et .quoniam éeque multiplex est 4F ipsius
I'Z ac EB ipsius HI', AZ autem aequalis ipsi HI';
aeque igitur multiplex est 4E ipsius I'Z ac EB ipsius
Z4. Aeque autem ponitur multiplex AE ipsius I'Z
ac AB ipsius I'4; aéque igitur multiplex est E B ipsius

PROPOSITIO IV.

Symbolice haec propositio, einsque demonstratio ita ex-
primi poterit. 8i A:B==C:D, erit etiam pA.qB==pC:qD;
P»s q denotantibus numevros integros quoscunque, wiitate haud
exclusa, Nam ob A:B=C:D, erit, quoties npA>==<rqB,
etiam npC>—=<rqD (V. Def. 5.), adeoque ex eadem defi-
nitione pA :qB==pC:qD. Pleiderer. ], ¢. p. 19. De demon-
stratione huius propositionis ex vulgari proportionalium defi--
nitione vide Excursum ad hunc librum.

Corollarivm huic pl'opositio;li adjectum, ut rite observat.
Rob. Simson., verum quidem est, at non huc pertinet, nec
legitima “est, quae ex Prop. V. 4. deducitur, eins demon-
stratio. Nempe ostensum quidem est, si sit K> =< M, esse
etiam A>=< N, at non ex eo, quod [proportionales sint

.
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el doprioy dow to EB dotmoi vov ZA iopue ¥ovar
‘woAdaswAdotoy, dvamAdotoy Zovivy ohov v6 AB oSlov
tov I'4. "Edv doo péyedog, nai vd &g,

HPOTAZSIS ¢,

"Edv dvo ,ueye«%] dvo ,ueysﬁaw lamug 7 nolla—
_n).aom Kook mpwge«%w’m Tvg TGY ovTay lodueg 7
noldamhdote %ol vo Aomd woig avvols for iow doviv,
9] loaxtg avray mwodlemAcoie. .

) yag ,ueya%] w6 AB, I'4 dvo ,ueysﬂaw oY
E, Z iodng §ove modlamdiow, xal dpuigedivee va
AH, I'O wiy avvay vaiv E, Z loduig éoto molde~
whdoww Aéyw ove wei Ao wd HB, @A voisc E, Z

v » 5 ' Ay ! > R r "
%T0L 160, EOTLY , Y LOGULS QUTIWY nollanlaom.

E, H, Z, 6, id epim erat conclusio propositionis, unde in-
eptum est illud ratiocinium: Quoniam ostensum est etc. Po-
terat autem legitime,. non adhibita propositione V. 4. propo-
sitio in hoc corollario countenta deduci, ut Réb. Simson. osten-
dit, Nos autem hanc reliquasque a Rob. Simson, huic libro
insertas vel adiectas propositiones exhibebimus irfra in Ex-
cursn ad hunc lxbmm, ubi et hanc vide nota B designatam-
Aliam autem propositionem meliore iure corollarii nomine
subiungit Rob. Sxmson., quod distinctionis cauu
. Cor. a.

pppellabimus , qmdﬁue ita habgt: si prima ad secundam ean- )
dem habet rationem quam tertia ad quartam, et aeque maulti~
plices primae et tertiae iuxta quamvis multiplicationem ad se-
cundam et quartam eandem rationem habebunt: et similitex
prima et tertia ad aeque multiplices quasvis secundae et quartae
eandem habebunt rationem, Qudd eodem prorsus modo ac
ipsa propositio demonstratur , ut facile etiam patet, posita in
symbolica propositionis expressione, quam supra dedimus, vel
fp=<1, vel g==1, Hoc corollarium ex V. 22, demonstrat Cla-

[
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ZA4 ac 4B ipsius I'4; et reliqua igitur EB reliquae
Z4 aeque multiplex erit ac multiplex est tota’ 4B to-
tius I'4, - Si i_gitur magnitudo etc. '

PROPOSITIOQ VI (Fig 316)

' §i duae magnitudines ‘duarum magmtudmum aeque
multiplices sint, et ablatae quaedam earumdem sint
aeque multiplices; et reliquae iisdem vel aequales. sunt,
vel earum aei;ue multiplices.
_ Duae enim magnitudines 4B, I'{ duarum magni-
tudinum E, Z aeque sint multiplices, et ablatae AH,
T earymdem. E, Z aeque sint mulnphces ; dico et
reliquas HB, G4 ipsis E, Z vel aequales esse, vel
aeque multiplices earum.
wius, at mon satis accurate, Sumit enim propositionem C (in
Excursu ad bunc librum gfferendamj, quam non ante demon-
stravprat, '
PROPOSITIO V.

Inre observat Bob. Simson., constructionem, quae dc-
monstrationi in textu gracco praemittitur, depravatam videri.
Nempe, ut iam Poletarius monuerat, id quod sumitur, ut
EB fiat aequemultiplex ipsius I'H, ac est XE ipsius I'Z, o0
redit, ut magnitudo EB in partes aequales, quotcunque li-
buerit, dividatur, guod nec de rpcijs quidem lineis, nedum
de éliis magqitudinibhs ante VI, 9. docuerat Euclides. Nec
ad excusatjonem rei sufficit, quod Peletarius obs’ervat divisip- '
nem hanc rectae EB demonstrationis caussa tantum sumi, non
ad usum aly;uam praesentem ndlnben, quippe euam demon-
strationis . caussa talla non sumere 'solet Euclides. Accedit,
quod perfacilis ost alia demonstratio , quam iam Campani ex.
arabico facta traductio, caeterum in hac propositione valde vi-
tiosa, innuit, ot quam, praceunte Peletario et Clavio, qui
tamen.etiani vitiosam illam vulgarem demonst';ntionem habent,
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Enei ovv éxavspov. viic KO, I voi Z iodug dotl
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’ dpngiode 16 IO domdy doe w0 KI ot v OA
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Od doo v Z ioov éoviv. \JSlevs &t v0 HB s E
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Rob. Simson., praemisso propositioni‘s enunciato his verbis
exhibet: Quam maltiplex est (Iig. 316.) AE ipsius I'Z, tam
, multiplex fiat 4H ipsius Z4. (Hoc vero fieri potest, magni-
tudine Z4 sibi ipsi aliquoties afidiu). Erit igitur (V. 1) 4B
-~ aequemultiplex ipsius I'Z, iac EH ipsius T'4; ponitur autem
“ AE aequemulriplex ipsius I'Z, ac AB ipsius I'd: ac prop-
terea EH ipsi AB aequalis est (V. Ax, 1.). Communis aufe-
ratut AE, reliqua igitur 4H acqualis est reliquae EB. Ita-
que, quoniam AE aequemultiplex est ipsius I'Z, atque 4H
ipsius Z4, estque AH aequalis EB; erit AE aequemultiplex
;psius FZ, ac EB ipsius Zd4. Aeque muliiplex autem ponitur
AE ipsius I'Z, ac AB ipsius I'd; ergo EB ipsius Z4 aeque-
multiplex est ac B ipsius Fd. Quare, si etc. Symbolice
propositio ita exprimetur: si sint m4', mB quaecunque aeque-
sanltipla magnitudinum A4, B, gnaram A> B, erit etiam m.4

—mB idesi multiplum magnitudinis 4~B, nempe erit mA
~mB=m.(A4—B).
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Sit enim primum (Fig. 316. a.j HB ipsi E aéqua-
lis; dico et OA4 \ipsi.Z aequalem esse. Ponatur, enim
ipsi Z aequalis I'K.

Et quoniam .aeque multiplex est 4H ipsius E ac
I'6O ipsius Z, aequalls autem' HB ipsi E, KI vero

ipsi Z; aeque igitur multiplex est 4B ipsius E ac

v

KGO ipsius Z. Aeque autem multiplex ponitur 4B
ipsius E ac I'A ipsius Z; aeque igitur multiplex est
KO ipsins Z ac I'd ipsius Z. Et quoniam utraque
ipsarum K@, I'4 ipsius Z aeque multiplex est; ae-
qualis igitur est KO ipsi. I'4. Communis auferatur
1'6; reliqua igitur KI' reliquae O aequalis est. Sed
KT ipsi Z est aequalis; et O . igidr ipsi Z ae- .

 qualis est. -Quare si HB ipsi E aequalis est, et @4

‘.

4

aequalis erit ipsi Z.
N . o . .
- PROPOSITIO VI
Rob. Simson. observat, casus posterioris demonstrationem
omissam esse in textu-graeco, quum tamen in versione €am-
pani ex arab. facta utrinsque casus demoustratio habeatur, Id-
autem eo factum arbitratur, guod in mutilata Theonis edi-
tione libri quinti huius casus nulla’ occurrat applicatio. Eun-
dem - tamen casum adhiberi perfectiori V. Prop. 18. demon-
strationi, cui soli etiam ptibr casus et V, 5. inserviat. Unde
ipse et huius posterioris casus demonstrationem addidit. Ego

" autem putaverim, omissam esse i textu graeco, qui cacternm

figuram posteriori casui inservientem in omnibus editionibus
habet, casus posterioris demonstrationem eo tantum, quod
sit demonstrationi casus prioris simillima. 8i enim casa po-
steriore, quamg multiplex est HB ipsius E, tam maltiplex su-
matur' KI' ipsius Z, religna prorsus eodem modo procedunt
ac in casu priore, adhibita V. 2. Caeterum utriusque casus
communem demonstrationem hanc tradit Clavius, Quum ex
hyp. magnitudines 4B, I ipsarum E, Z sint aequemnlti- |
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vo K vof Z+ noi & ioov, icov xal & &orvoy, fav-
zov. Koi 2ove wd piv 4, E vév A4, B icdug sol-
AemAdow, v0 0% Z w06 I' dilv ¢ Frvye mworiamhd-
ooy oty dopw wg 20 A4 mpog %6 I', ovrwg w0 B
ngog %o I
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$0¥ avTay Fse Adyoy.

plices, erunt in AB tor magnitudines aequales ipsi E, quot
in T4 sunt nequa]es ;pu Z. Unde, si ex numero aequah
magnuudinum, quae in AB I'd continentur, dematur nume=
rus aequalis magnitndipem, quae in 4H, I'@ synt; remane-
bit in HB numerus magnitudinum ipsi E aequalium aequalis

namero magnitudinum ipsi Z aequalium, quae in 46 conti-

0y
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Similiter (Fig. 316. b.) ostendemus et si multiplex

est HB ipsivs E, aeque muluphcem fore et magnitu.
dinem @4 ipsius Z, Si igitur diae etc.

PBOPOSITIO VI (Fig. 317)

Aequales magnitydines ad eadem eandem habent
yationem, et eadem ad aequales. . '

Sint aequales magnitudines .4, B, alia autem quae-.
libet magnitudo I'; dico utramque ipsarum A4, B ad
I habere candem rationem; et I" ad utramque 1psarum '
A, B,

Sumantur enim ipsarum 4, B aeque multiplices
4, E, ipsius vero I' alia utcunque multiplex Z.

Quoniam igitar aeque multiplex est A ipsius A ac
E ipsius B, aequalis autem A ipsi B; aequalis igitur
et 4 ipsi E. Alia vero Z ipsius I' utcunque multi--
plex est; si igitur superat A ipsam Z, superat et E
ipsam Z; et si aequahs » aequalis; et si minor, minor.
Et sunt quidem 4, E lpsarum A, B aeque multipli
ces, ipsa vero Z ipsius I’ alia utcunque multiplex est;
est igitur ut 4 ad I", ita B ad I' (V. Def. 5.).

Dico autem et I" ad utramque ipsarum 4, B ean.
dem habere rationem. i

nentur i, e. si HB=<E, erit_etiam 40=2: sin autem HB sit
muliiplex ipsius E, erit etiam .46 aequemultiplex ipsins Z.
Symbolice propositio haec ita exhibetur: si sit A==pL, B=
gL; et E=pM, F=qM, p, q denotantibus numeros integros
quoscunque, quorum prior p maior altevo q: erit tam A—B
=(p—q)L, quam E—F=(p—q)M, speciatim tam A—B==L,
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1)' Codex a. hic addit: IS wua. Ex 07 tovrov gavepoy,
ot éav ueyidn tva dvaioyoy 1§, xal avamaly dvaloyoy ioras.
Onee ¥8sc deifas. Au hoc Coroliarium, quod jdem dicit,
quod Rob. Simsonis Prop. B. V. minime ex praecedente pro-

positioni consequitur: indicare tamen hanc lectionem volui-
mus. .

N

quam E~F==M, si fuerit p—gq==1, seu p==q-f-1. Cf. Pflei-
derer. 1 c. p. 4 5. Post hanc propositionem Rob. Simson.

’
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lisdem enim constructis, similiter ostendemus, ae~
qualem esse 4 ipsi E; alia vero quaedam est Z: si
igitur superat Z ipsam A, superat Z et ipsam E; et
si aequalis, aequalis; et si minor minor. Et est Z
-quidem ipsius I' multiplex; ipsae autem 4, E ipsarum
A, B aliae utcunque aeque multiplices; est igitur ut
I ad 4, ita I' ad B (V. Def. '5.). Aequales igi-
lur etc, . ' . .

PROPOSITIO VIL (Fig 318. a. b)

Inaequalium ‘magnitudinum , maior ad eandem ma-
iorem rationem habet quam minor; et eadem ad mi-
norem maiorem rationem habet quam ad maiorem.} |

’

Sint inaequales magnitudines’ 4B, I', et sit maior
AB, alia vero utcunque 4; dico 4B ad A4 maiorem
rationem habere quam I' ad 4, et 4 ad I' maiorem
rationem habere quam ad 4B.

. Quoniam enim maior est 4B ipsa I', ponatur -
ipsi I" aequalis BE (L. 3.), minor ipsarum 4E, EB
multiplicata erit aliquando ipsd 4 maior (V. Def. 4.).
Sit primum A4E minor ipsa EB, et multiplicetur 4E,
et sit ipsius multiplex ZH maior ipsa 4, et quam
multiplex est ZH ipsius 4FE, tam multiplex fat et

addit proiaositiones A, B, C, D, quas vide in Excursu ad
hync librum.

- PROPOSITIO VIL - -~

Cor. Eodem modo ostenditur, aequalja ad zequalia ean-
dem rationem habore.
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AE, tosavramldcioy yeyovitw #ak o piv HO tob
" EB, v 8 K vov I’ xei ciljpdn voi A Simddoton
- pdv w0 A, voimddoioy 08 w0 M, xol &g évd mdsiov
fug oV ©o Aepfovopsvoy mollemidooy i yivyrat
vov 4, mouzwg St petfov w0t K. Eiljgda, xal

fovo vo N vergamhdoior iy vo0 A, meurwg 6% pisi=

Cov voi K.

"Essei ot v6 K vov N mouvwg éoviv #levvor, 7o
K doo wov M ovx orev Satvov. Ko émst lodwig
vt sordanddowoy vo ZH wov AE xai vo HO tov
-EB, lodxg doo fott moAamidowy w0 ZH vov AE
xat 70 Z0O vov AB. ’Iodwig 0¢ ote noldamhdotor
vo. ZH 0¥ AE xat v¢ K w06 I'. 'loaxic doo éovi
nodaniiotoy to ZG vov AB; nelt 0 K vov IM %o
ZO, K doe w5y AB, I iooxig éotd nollestidotos
Mleiwy, 2net lountg 207t ncAdastAdooy vo HO tov
EB 3¢l vo K v09-T', ivov 0t vo EB ag I ooy doe
%y v0 K v HO. T6 &t K vov M ovx dovev &dav-

tor ovd doa 10 HO w0 M éerroy éovey. Meifoy

® w0 ZH w05 4 chov doo 70 ZO cuvapporipwy,
w6y 4, M ueiloy dovwv. Alid ovveugorepe td 4,

M o5 N doviv iser (instdymeg ©6 M voi A vgimho= -

oy dovi, ovveugovegn Ot va A, M vov A Zovi ve-
Toanicote, &ovt OF 4wl 10 N wod A vetgamldaior
ovvapgorepe doo w6 M, 4 v N iva doviv. Al
v0 ZG viv 4, M peiloy éovwv 1y o ZO dgo tov N

1) Quae uncis inclusimus e Cod. a. Peytardus addidit.

Poterant tamen egregie abesse , aut certe saltim usque ad vo=
cem tstgumidoioy jllustratiorts caussa adiici.

PROPOSITIO VIL
Rob. Simson. in nota ad hanc propositionem primo exs

- e aam
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HO ipsius EB, ipsa vero K ipsius I'; et sumatur
ipsius 4 dupla quidem /, tripla vero M, et deinceps .
una maior, guoad ‘sumpta multlplex fiat ipsius A et
.primo maior ipsa K. Sumatur, et'si N quadrupla
ipsius 4, et primo maior ipsa K.

Quoniam igitur K pritho minor est quam N, non
erit K ipsa\ M minor, Et quoniam aeque multiplex
est ZH ipsins AFE ac HO ipsius EB, aeque igitur
multiplex est ZH ipsius AE ac ZO ipsius AB (V.
1.). Aeque autem multiplex est ZH ipsius AE ac

K ipsius I'; aeque igitur multiplex est Z@ ipsius
AB ac K ipsins I'; ipsae ZO, K igituripsarum 4B,
. I" aeque multiplices sunt. Rursus, quoniam aeque est
multiplex HGO ipsius EB ac K ipsius I'y £B autem
aequalis I'; aequalis igitur et K ipsi HO. Sed K
ipsa M non est minor; ron igitur est HO minor quam
M. Maior autem ZH ipsa 4; tota igitur Z® utris-
que simul 4, M maior ests Sed utraeque simul 4,
M ipsi N sunt aequales, (quandoquidem M ipsius A
est tripla, utraeque autem simul 4, M ipsius 4 sunt
- quadruplae, est vero et N ipsius 4 quadrupla, utrae.
que simul igitar M, 4 ipsi N aequales sunt, Sed
Z0O ipsis 4, M maior est); ZO igitur ipsam N su-
perat. ' K vero ipsam N non superat, Et sunt Z@,

plicat, car demonstratio in textu graeco obvia non eadert con-
structione pro utroque casu, quem habet, uti potuerit; iure
deinde illud potissimum ineptum esse dicit, quod utroque
casu magnitado X demonstrationi inserta sit, quae nuiii alii
vei inserviat, nisi ut demonstratio prolixior fiat, Denique ad«
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vmegéyet, ©o 88 K vov. N ovy vmepéyer. Ko ove
wi wiv 20, K vav AB, I' iodxg noldgnidote, ©o
0t N.vov 4 dhho 6 dwvye swoddamAdowy o AB dgn
moos ©o A ;ost’{,‘ova ).o'yov e 1’"’%69 zo I mpog vo 4.

/16}’0) oy ove wet vo A mgog vo I peibove loyov
et , fnce vo A meos vo AB.

Tov ycxg TGy neTRoHEVEGIEVTOY , opolng delfo-
pev, ot w6 wiv N oo K 'unegtyu, 70 0% N vod
ZO ovy vnséyee. Kai dove vo uiy N voi A mod-
Aamhdetory e 0t ZO, K vy AB, I' ¢lha & Svyey
iodutg mokkamhdotar zo A doa weds vo I weilove
Abyov: &yt , 7mep v0 A mpos vo. AB.

Ak 0 ©o AE voi EB psifov é&over o oy
gharvoy 16 EB morlemhacialousvoy &ovae ot Tov
4 peibov. Ilemolhaniacidodn, xel éovw vo HO ok~
lamhdaoow uiv vo¥ EB, peiloyv 0t vov 4 xai dde~
nAdooy éove o HO wov EB, tooovzamlasoy ys~
yovérw wot vo wiv ZH vov AE, vo ¢ K vov I
‘Opolwg 84 dsikouev ore vod ZO, K viv AB, T
dodxig {ovi morhamAdowe. Keai sidyjpduw opoing vo N
nioAdustdacioy piv vo¥ A, mowrwg O peilov vov ZH:
‘agve ol vo ZH zo0 M p §hacoov elver, ueilov
ot 726 HO <o 4 oo o‘z’ga %0 Z6O vov 4, M vov~
véove vo0 N Umegeyse, 0 6‘& K vov N ovy umgexez.

dit, esse etiam teruum casum specu]em, cuius$ mentio non
Facta sit in demonsna.none, nempe 8i AE in primo, ant EB
in secundo casu maior sit quam 4, in quo sumendae sint
quaevis ipsius AE et EB aequemultiplices, v. c. duplae ipsa~
rum. (Quin deest etiam alius adhuc casus geheralis. Casus
‘opim, quos graecus textus habet, sunt 1) si JESEB 2) si
"AE> EB. At potest etiam esse 3) AE=EB.) Ex his omni«
bus ‘Simson. concludit, Theonem aut alium geémetriae\non

¢
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K ipéarurh 'ABy I’ aeque mﬁltiplices, N wvero ipsius
4 alia utcunque multiplex; 4B igitur ad 4 maiorem
rationem habet quam I' ad 4 (V. Def, 7.).

Dico autem et 4 ad r mawrem ranonem habere,
quam 4 ad A4B. . ’
- lisdem "enim constructis, smnhter ostend’emus, N
superare K, ipsam vero Z6 non superare. Et est N'
quidem ipsius 4 multiplex, et ZO, K ipsarum AB,
I' alize utcunque aeque wmultiplices; 4 igitur ad I’

.mawrem rationem habet’quam 4-ad 4B (V Def. 7 ).

Sed sit 4E maior ipsa EB, minor EB multipli-
catay erit aliquando ipsa 4 maior. Multiplicetur, et
sit O multiplex ipsins EB, maior vero ipsa A3 et

‘quam multiplex est HO ipsius EBs tam multiplex

fiat ZH ipsius AE et K ipsius I Similiter osten-

demus ZB, K lpsarum AB, T aeque multiplices

’

esse. Et sumatur similiter N multiplex ipsius A,
primo autem maior ipsa ZH; quare rursus ZH ipsa’
N non minor erit, maior autem H@ ipsa 45 tota
igitur ZO:ipsas Ay M, hoc est N superat, K vero
ipsam N non superaty quandoquidem ZfI quae wmaior
est ipsa HO, hoc est ipsa K, non superat N. Et

satis peritumi propositionem hanc .vitiasse, Quamvis antem
haec Simsdmis reprehensio satis iusta esse videatar, et facile
esset, superfluam illam magmtudmem X o demonstratione eli- .

minare , noluiaus tamen e Mmera coniectura textum corrigeres
Creternmy Rob. Simsonis demonstratio simplicior omaiuo est,
et omnes casns simul complectitur, Ea symbolice uxpressa
ita habet: si ADB, erit A:C>B:C, ot C: B> G::Ac Nempe,
si magnitudinom (A—B), B, ea: quac non maior est altera,

‘Euclid. Element. P.1I - H
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inetdymeg noai v6 ZH peibov év 100 HO, vovvéon:
A - - » « I \ 3 ’

w6 K, w0t N ovy vregeyet. Kei WORVTWS %aTaxO-

lovdolvres wolg mowm NEQuLVOpEY TYY anoé‘etﬁw.

Twy doo avicwy, xoi vé &Eic. -

IIPOTAZ‘IZ‘ &,

Td meos ©6 avro wov, amov cyw/w ).oyov > {00
dAdijdowg ovic mei meds & TO avvo Tow avToy &yst
Aoyov, dxeive ioe ahdyjhotg Eoviv.

Exefrw yao éuaregov viov A, B mgog o I vov
avToy lo;/ow' ).e;/m ovt isov éovt w0 A v B.

"Ei ;«x@ u7y oUx dv éxdregoyv vdv. A, B ngog z0
T 2oy avvow &lye ).oyov' &er 9t iooy dgu éoti w0 A
.sw B.

Exww & midw 20 I' moos éumegow v A, B
vov ovToy Adyoy: Aéyw 6wt ioov éovi 10 A4 v B.

sit fc, sumantur 2(A—B)? et 2B, vel generaliter m(A—B),

mB: sin autem magpitudinum (A—B), B ea, quae non ma-
ior est altera, sit <C, sive éa sit (A--B, sive B; erit ali=
quando aliquod eins multiplum m maius quam C, nempe vel
m(A—=BY>C, vel mB>C. Et quum muliiplum m eius, guae
non maior est altera, ponamus 3 C, erit idem multiplum al«
terius tanto magis pariter >C, i. e, erit semper tam m(A—
B)>C, quam mB>C. Sit deinde omnibus casibus nC illud
multiplum magnitudinis C, quod primo maius est quam mB,

'pempe sit nC>mB, at (n—-l)C:mB , vel mBz>=( n—1)C,

< .
erit, ob m(A-B)>C, m(A—B)4-mB>nC i. ¢. mA>nC.
Quum itaqgue mA>nC, at mB<LnC, erit ex V. Def 7.
A:C>B:C, et C:B>C: A,
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similiter ut in iis, quae ante diximus, absolvemus de.
. monstrationem. Ergo inaequalium etc. S

’

PROPOSITIO IX. (Fig 319)

Quae ad eandem eandem habent rationem, aequales
inte: se sunt; et ad quas eadem eandem habet ratio-
nem, illae aequales inter se sunt.

Habeat enim utraque ipsarum 4, B ad I' eandem
rationem , dico aequalem esse 4 ipsi B.

Si enim non, non utraque ipsarun 4, B ad I
eandczm haberet rationem (V. 8.), habet autem; ae- -
qualis igitur est 4 ipsi B.

" Habeat autem rursus I' ad utramque 4, B eandem
rationem ; dico aequalem esse .4 ipsi B. )

PROPOSITIO IX.

Magis explicite hanc propositionem Rob, Simson., et ad
sius exemplum Playfair. ‘ita fere demonstrat. 1) Si A:C=
B;C,V erit A—B. Si ‘enim non fuerit A=B, erit alterutra
earum maior altera v, ¢» AD>B. At tam; ut in proposititione
praecedente, duo, numeri m, n possunt inveniri, ita ut mA
>nC, at mB<aC. Quum vero ponatur A:C=B:C, erit

. (V. Def. 5.), quoties mA>nC, etiam mB>nC. Erit itaque

" simul mB>nC, et mBE<nC, quod' fieri nequit. Nequit ita-
que esseeA> B, ot similiter nec B> A, itaque A== B. Pariter
si C:A—=C:B, vel simili ratione immediate demonstrabitar,
.ut Nr, 1. esse A=—B, quod Rob. Simson. fecit, vel, ut Play-
fair. docuit, ope inversionis ex Prop. B (vid. Exe. ad. hunc
librum) concludetur A: C=B:C, unde res redit ad Nr. 1.
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Ei ydo urj, ovx év vo I' mpog énazegoy vuv A,
B w0y auroy eiys Aoyov: éyer Ot ioov don éovi vo A
ea B. Te dgo meos To avre xei t@ &g, . )

MPOTAZIZ i ~

Ty weog 70 aveo lo'yov gyovrev, o Tov pe/{om g
Aoyov Eyov, ucivo pciloy éovew. Ilpdg & O w6 etwo
pug‘twu ).oyoy é’xet, ueivo Jhareoy éoTv.

Exefm yag 70 A ngtu w0 I' peifova loyov meg
70 B ngog z0 I Adyw ot peilov éove vo A Tov B.

“Ei ydo u, moz iooy Zotl v0 A v B, 4 &=
gov., “Iooy uiv ovv ow fove v0 A ftgu B, éxdregoy
yag av twuv A, B ngog 7o I' wov cutoy eiye Aoyow.
Ovx e 0%, ovn doa ioov &ovi 10 A 76 B. Ovde
piiy Ehacody dove w0 A vo0 B, 70 A ydp dv moog
70 I' zov #\docove ei‘xe Agyoy 7mep vo B moos ©d
T. Ovn &ee 0%, ovx doa élagooy ‘dove w6 A vov B.
Ed‘écxa‘h; & ne 0vdt oo, ye:Q‘ov aqu o1t vo A
w0 B. 7
Exatm 3 mddew 4. I" ngog v B yezé‘ovw lo;/ov
nnep w0 I ngog t0 A* Myw évt ¥Aacody éove w0 B
‘vod A |

" Ei ydo p1, 'p}"roz ooy lovly, 7 ﬂsié‘ova *Ioov pty
ovv ovx dove v6 B v A, vo I ydo dv mgds éndvs~
gov vov. A, B vov avroy el’xs Aoyov. Ovx &yee 82,
ovx aga igoy éotl w0 A vy B. Ov 8 iy peifov
dovi' 70 B w00 A, vo T ydp o?v s1gds wo B éAdocova

PR OPOSITIO X.

Rob. Simson. ad hanc propositionem observat: ,,Ea, quae
huius propositionis demonstratio exhibetur, in editionibus
graecis et latinis aliisquo, legitima non est. Verba enim:

- .
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Si enim non, non I'" ad utramque ipsarum 4, B
eandem haberet rationem (V.8.); habet autem; aequa-
lis igitur est A4 ipsi B. Quae igitur ad eandem etc.

PROPOSITIO X (Fig 320.)

Magnitudinum ad eandem rationem habentium, quae
maiorem rationem habet, maior est; ad-quam auterx
eadem maiorem rationem habet, minor est. .

"Habeat enim'4 ad I'" maiorem rationem’, quam' B
ad I'; dico maiorem esse A ipsa B.

Si enim non, vel aequalis est 4 ipsi B, vel minor.
Aequalis autem non est 4 ipsi. B, utraque enim ipsa-
rup A, B ad I' eandem haberet rationem (V. 7.).
Non habet vero; mon igitur aequalis est 4 ipsi B.
Sed neque minor est A ipsa B, nam A4 ad I' mino-
rem haberet rationem quam B ad I' (V. 8.). Non
habet autem, non igitur minor est 4ipsaB. Ostensa

cautem est neque aequalis, maior igitur est 4 ipsa B.-

Habeat autem rursus I' ad B maiorem rationem
quam I’ ad A; dico minorem esse B ipsa .A.

Si .enim non, vel aequalis est, vel maior. Aequalis
‘quidem non est B ipsi 4, nam I ad utramque ipsa-
rum A4, B eandem haberet rationem (V. 7.). Non
habet vero, non igitur. aequalis est .4 ipsi B. Sed
neque maior est B ipsa 4, nam I" ad B minorem ra-

maior eadem. sive aequalis, minor de magnitudinibus et ratio-

nibus diverso provsus sensu dicuntur, ut ex Def. 5. et 7. hu-

ius libri. patet. Ope igitur harum examinemus demonstratio-

nem propositionis decimae, in qua vis ratiocinii haec est: si

’
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Adyoy elyev fimep mog w0 A. Ovx &ei 8%, ovx oo
peilov ave vo B vov A. 'Edelydy & 6ve ougt ivov,
&ecoov doo dovi v0 B woi A. Tuv dgo mpog To
av1o, xed Td ELfjg.

. IPOTAZIZ w.

0@t avty lo;'oc oi ovvol, xal drljlots eloly
oi avvol.

"Eotwoey yop we piv v A mpds o B ofrug o

-r ngo‘g 70 4, wg 8 w0 Pngdg w0 4 otrwg 70 E

ngog 70 Z- )..s;'w ovt otiv ug 10 A ngog 76 B ob-
twg 10 E sgog vo Z.

E:lmpﬂw yeo o p%or A4, T, E ioaxig nolla-‘
whaoww ¢ H, O, K, wv B, 4, Z éiie @ Evysy
‘toanic mordemlaote va A, M, N«

Kei énel Bovev . vi¢ 70 A mpog 7o B'o'urwg wo I’
npog ©o A, x&i eidynver vov piv A, I iodntg nok-
Xenidowe vé H, O, vy 0t B, 4 dide & érvyey lod-
%t ‘wollamwddoe v¢ A, M- & doo vmegéyee vo H
v00 A, viepéyse xal vo O 100 M- xel & ioov, icov:
xai & favvoy , Eharvor. 1ladey, el Lo og to I
nodg 76 A ovrwg vo E npds 10 Z, xal sidynvur Tay
piv ', E lodzig noddeniaoe vé O, K, vov & 4,

fuerit A=B, fovet A:l'=B:I', unde sumtis ipsarum A, B
quibuscunque aequemultiplicibus, et sumta quavis multiplici
ipsins I'y si multiplex ipsius 4 maior fuerit maltiplici ipsius
r, e/rit (V. Def. 5.) muliiplex ipsius B maior eadem mualti-
plici ipsius [. Sed, quoniam ex hypothesi £;F>B: I,
erunt ex V. Def. 7. quaedam ipsarum A, B aequemultiplices,
et quaedam mulﬁplex ipsius I tales, ut muliiplex ipsius 4
‘maior sit multiplici ipsius I', at multiplex ipsius B non maior
sit- muluplici ipsius I': haec autem propositio directe repugnat
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tionem haberet ‘quam ad 4.(V. 8.). Non habet vero,
non igitur maior est B ipsa 4. Ostensa aptem est
neque aequalis, minor igitur est B ipsa 4. Ipsarum
igitur ad eandem etc. .

PROPOSITIO XL (Fig 321)

Quae eidem eaedem sunt rationes, et inter se sunt
eaedem.

Sint enim ut 4 ad B ita I" ad 4, ut vero I" ad
A, ita E ad Z; dico esse ut 4 ad B ita E ad Z.

.

Sumantur enim ipsaum A4, /T , E aeque multi-
plices H, O, K, ipsarum vero B, 4, Z aliae ut-
cunque aeque multiplices 4, M, N.

Et queoniam est ut A4 ad B ita I" ad 4, et sumptae
sunt ipsaruin A, T aeque multiplices H, O, ipsarum
vern B, 4 aliae utcunque aeque multiplicies A, M;
si H superat ipsam 4, superat et @ ipsam M; et si
aeqllalis; ‘aequalis, et si minor, minor (V. Def. 5.).
Rursus, quoniam est ut I' ad A ita E ad Z, et sump-
tae sunt ipsarum I', F aeque multiplices @, K, ipsa-
rum vero 4, Z aliae utcunque aeque multiplices M,

praccedenti, quare .4 non est aequalis B. Pergit demonstratio
ysed neque minor est 4 quam B, haberet enim A ad F mi-
morem rationem, quam B: atqui non habet minorem, non
igitur A minor est qaam B.* Hic dicitur: haberet 4 ad P
.minorem rationem quam B ad I', sive, quod idem est, ha-
beret B ad I maiorem rationem quam 'A ad I’y hoc est (V.
Def. 7.) forent quaedam xpsalum B, A aequemulnphces. ot
quaedam ipsius I" maltiplex talis, ut multiplex”ipsius B maior
sit multiplici ipsius I', at multiplex ipsius 4 non maior sit
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Z diie & Swvyey lodxeg moddeshdore v¢ M; N- &

doo vmegéyee w0 O vov M, vmegéysr xo ve K voi

N- ot &l teoy, ioov: xal & &acoon, acsov. Al
&l vmegéyer 50 O vov M, dmegéyss xt 70 H w6 A
xal & ioov, ooy xe} & Ehavvov, Edevvov: wove ek
&t vnspéyer vo H vov A4, vnspéyse xai vo K 00 N-
xei & icov, tooy: xob i &lavvov, EAavsov. Kol iovs
v piv H, K viv A, E iodug molamrdoee, 7o &
A, Nviv B, Z dide @ Svuyev iodug nollan).aam-
fovy dow v vo A4 mgos w6 B ovirwg w0 E ngeg 7o
L O a(m T avTy , wet v &g .

"HPOTAZIZ f.

"Edv 3 omocaoty ,usysn‘h; amxloyov- Boror o By

TGy fyovuivay T00e & THY Emopéviy, 0VTNS ATTAYTE

Td yovuenn TEOS GrayTe e ETOMEV.

"Eovwoey omwocaoty peyédy avdioyov, vé A, B,
I, 4, E, Z, g v0 A wpcs o B ovrwg vo I'npds
20 4 #al 70 E weds v0 Z* réyw ve doviv wg vo A
mgdc w0 B ovrwg v¢ A, I', E sigog v¢ B, 4, Z.

Eijpde ydo vév piv A4, I', E-iodug mworlo~
widows véd H, @, K, wov 8 B, 4, Z dle & v~
yev loanig worluswhdoe v A, M, N.

multiplici ipsius I', et ostendendum fuit, hoc nznquam con-
, tingere posse, i sit 4:I'> B:I'; ‘'demonstrandum igitur fuit,
in hoc’ casu multiplicem ipsius A semper superare multipli-
cem ipsius T, st .aequemultiplex ipsius B eandem superet; hoc
enim ostenso, manifestum esset, rion posse esse B: I'> 4 I',‘
h. e. non posse esse A:I'<B: I'. Minime autem hoc ostensum

est ip demonstratione propositionis decimae, sed, si decima ;

demonstrata esser, immediate ex ea deduci posset, verum sine
eius ope non facile idem ostondetur, ut demonsirationem ten-

S
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N3 si superat @ ipsam M, supejat et K ipsam N H
et si aequalis, aequalis; et si minor, minor (V. Def.
5.). Sed si superat © ipsam M, superat et H ipsam
A ; et si aequalis, aequalis; et si minor, minor; quare
et si superat H ipsam- .4, superat et K ipsain N; et
si aequalis, aequalis; et si minor, minor. Et sunt

_ H, K ipsarum A, E aeque multiplices, .1, N vero

ipsarum B, Z aliae utcunque, aeque multiplices; est
igitur ut 4 ad B ita E ad Z (V Def, 5) Ergo
e1dem etc. ~ .

.

PROPOSITIO XII (Fig 322).

Si sint quotcunque magnitudines p;oportionales, erit
ut una antecedentium ad unam consequentium, ita
omnes antecedeuntes ad omnes consequentes. Lo

Sint quotcunque magnuudmes proportionales. A,
B, I'yd4,EyZ,ut 4ad Bita I adzl, et F ad
Z; dico esse ut 4 ad B ita A, T, E ad ipsas B,
4, Z. .

.Sumantur enim ipsarum A s T E aeque mulupﬁ-
ces H, 6, K, ipsarum vero B, 4, Z al:ae utcunque
aeque mu]txpllces A, My N. '

tanti patqb:t. Quax‘o demonsuratio decimae legitima nen et
Videtur autem is, qui demonstrationem decimae, quae iam
habetur, posuit vice cius, gnam Euclides vel Eudoxus dederat,
deceptus fuisse transferendo id, quod manifestum est magnitu-
dinibus ad rationes, magnitudinem sc. quamvis non posse si-

mul maiorem et minorem esse alia, Quae ¢idem aequalia, et -

inter s¢ sunt aequalia, axioma est maxime" evideus, si de
magnitudinibus intelligatur, Euclides autem eo non ntitur ad
ostendendum , rariones, quae eidem rationi sunt caedem, inter

iy
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Koi 2nei 2oty v v A mpog w0 B otivwg w0 I
ngoc 70 4 %l ©0 E moog v Z, ol eidynrar vov
utv A, I', E iodnc moldemrdoww vé H, O, K,
siv 0 B, A4, Z dla & &wyev iodnig mollasthdore
v A, M, N & dow vncoéyer vo H vov A, dnsg-\
éyet xal v0 O voi M, wai ©0 K 00 N* xai &l ivow,
ioov: xal &l Elagooy, Saooov. “Slgre el &l vmep-
&yer ©0 H w06 A, vmweplyee xai vd H, O, K vav
A, M, N* xal & ioov, isa xai & &ecoor, Edocove.

. * Kt tove v0 piv H xei 3d H, O, K v09. A4 xoi vov

A, ', E ioing nodenidow: &retdmeg v 7 dno-
ouoty uepidy omoowyovy peyediv icwy vo mwifdog,
Buoror indorov odxie moAdestAdote , ooanAdatoy Zote
& iy peysdav &vog, vosavramidoe {otae wal va
wdvze oy aevrev. did o avrd 81 xei g0 A nol
a¢ A, M, N vov B xoi vov B, 4, Z todxg éovk
qodanddaer dovy doe wg v0 A meog vo B, otirwg
¢d 4, I, E npogc v¢ B, 4, Z. ’Edv dpa 7] omo-
ooty , %ot v EG. ' , ;

INPOTAZIZ v,

'Edv mouizoy mods devzegoy tow aveoy &y Aoyow
xal TQiTOY MEOS TETapTOV , ToiTOy OF WIS TéTagTOY
petbove }o'y(w &ym fmep wpsnTov n00¢ é’wro'w xal
nQUTOY 71006 JevTegoy yu{owa Aoyoy &te mzee nép-
AToy 7gog FxTov.

Hoirov piv yap w0 A ngog Jemegov 70 B vov
avroy 2yite 7»0701/ nul 'tgwo'u w0 I' wgog uzagmv ©0
4, oivov 8 w0 I' ngog rvtagmq 70 d peilove Ad-

se e.'\sdem esse, sed hoc exphcne demonstrat in V. 11, Hine
Simsom. aliam Prop. V. 10. demonstrationem dedit, quam
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Et quoniam est A4 ad B ita I'ad 4 et E ad Z,

et sumptae sunt ipsarum 4, I', E aeque multiplices

©, K, ipsarum vero B, A, Z aliae utcunque'
aeque multiplices 4, M, N; si H superat ipsam A,
superat et O ipsam M, ‘et K ipsam N (V. Def. 5.);
et si aequalis, aequalisj et si minor, minor. Quare
et si superat H ipsam ./, superamt et H, @, K ipsas
A, M, N; et si aequalis, aequales; et si minor, mi-
nores.. Et est H quidem et H, @, K ipsius A et
ipsarum A4, I'y E aeque multiplices ; quouniam si sint
quotcunque magnitudines quotcunque magnitudinum
aequalium multitudine, singulae singu'anun aeque mul- .
tiplices, quam multiplex est una magnitudinum  uuius,
tam multiplices erunt et omnes omnium. Ex eadem
ratione et 4 et A, M, N ipsius B et ipsarum B,
4y Z aeque sunt multiplices ; est igitur ut A ad By

ita 4, I's F ad B, Ay Z (V. Def. 5). Si lgltur
sint quotcuhque etc.

PROPOSITIO XL (Fig. 323.).

Si prima ad secundam eandem habeat rationem
quam tertia ad quartam; tertla autem ad quartam ma=
jorem rationem habeat quam quinta al sextam; et
prima ad secundam maiorem rationem . habcbit quam
quinta ad sextam.

Prima enim A ad secundam B eandem habeat ra-
tionem quam tertia I' ad quartam A, tertia vero I' ad
quartam 4 maiorem rationem habeat quam quinta E

‘
eandem esse cum ea, quam’ Euclides vel Fudoxus dederat,

nulins dubitat, quum ex ipsa definitione maioris rationis V.
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yov Eve’ Faco miumvov 6 E meds Evoy vo-Z
Aéyw &ve nei mporov w6 A medg devzegoy v6 B usi-
Love Adyov &ee fimsp wépmmov vo E moos éxtov vo Z

"Emel yodg w0 I' mgds 10 A peifove Aoyoy &es
ymeo vo E moog v0 Z- ¥ore vwe viv utv I, E ioa-
‘aig moldendcowe , vay 0 A, Z élde & ¥uyey iodug
moldasrAdowe, el vo piv voi I’ moddamectoy Usmsg=
éyee 10U 10U A sroddamleciov, vo Ok vov E modde-
sldatoy ToU voU Z moldemAeciov ovy vmeoeyst., Ei-
Mo, nel fove viv ptv Iy E loduic molramhdoe
o H, @, vwiv & 4, Z dide & fuysy iodng mod—
Aewldge v K, A, vere w0 piv H vod K vmeg~
&ew, 70 8 O vo0 A o} Smegéysev nei doanddaioy .
pév ot v6 H vov I, tooorramhdetoy &ore xei 7o
M w09 A doamrdooy 8 w6 K toU A, vosevramidi-
ooy . éotw xei ¥6 N vod B.

Kot 2msl 2oty we 70 A sgog v B ovvws vo I’
npos w6 A, xai eidymroe vov uiv A, T lodug wod-
montddowe v M, H, wiv & B, 4 dle & &vyer’
loduig mwordemiioe va N, K & doo vmegéyee 0 M
100 N, vmegéyee xal v6 H vof K* xot & ioov, icov,
nal el &acoov, Fhacoov. “Tregiyee 0t vo H vov K-

"7,; brevite_rl et directe ostendatur. Ita autem\»habet}: siA4: T
>B: I, est 4> B pariterque si [:B> I': 4, erit B A.
" 8it enim 1) A:F>B: I': eruntque (V. Def, 7.) quaedam
ipsarum 4, B aeqnemultipvlices,A et ipsius I' quacdam inulti-
plex, ita ut multiplex quidem ipsius 4 superet muliplicem
ipsius I, multiplex vero B non superet eandem. Sumantur,
et sint ipsarum 4, 'B aequemuluphcec md, mB, ipsius vero
Q’ multxplex sit nF, ita ut mA>n1‘, at mB:nI'. Estigitur
mA>mB, adeoque A> B (V. Ax. 4.). Sit 2) I"'B>T: A4,

”» ~
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ad sextam Z; dico et primam A ad secundam B ma~
iorem rationern habituram esse quars qumtam E ad
sextam Z. : .

Quoniam enim I' ad 4 maiorem rationem habet
quam FE ad Z, su.t quaedam ipsarum I', E multi-
plices, ipsarum wvero 4, Z aliae utcunque aeque mul-
tiplices; itasut ipsius I' multiplex ipsius 4 multipli-
cem superet, ipsius vero E multiplex ipsins Z muls
tiplicem non superet. Sumantur, et sint ipsarum I,
FE aéque multiplices. I, @; ipsarum wero 4, Z aliae
utcuhyue ‘aeque multiplices K, ; ita ut /I quidem
ipsam K superet, ipsa vero @ ipsam .4 non superet;
et quam multiplex est H ipsius I'y tam multiplex sit
et M ipsius 4; quam vero multiplex K ipsius 4, tam
multiplex sit et N 1ps1us ‘B,

Et quoniam est ut A ad B ita I ad 4y et sumptae
sunt ipsarum A4, I' aeque multiplices M, H, ipsarum
vero B, A aliae utcunque ‘aeque miultiplices N, K3
si superat M ipsam N, superét et H ipsam K; et si
aequalis, aequalis; et- si minor, minor (V. Def. 5.).
Superat autem H ipsam K, superat igitur et Mipsam

erit BLA. Erunt enim (V. Def. ‘Z) quaedam nI', mB, 1mA4

talia, ut nI’>mB, at nijA, adeoque erit mB<mA, et ‘

B< 4 (V. Ax. 4.). Atque iam, demonstrata V. 16., ut porro .
observat Rob. Simson., facile demonstrabitur ea propositio,
guae in vulgari eius demoristrationé tacite supponitur. Netnpe,
si 4:0>B:I', et sumantur utcunque m4, mB, nl", sitque
mB>»nl, erit etiitm mA>nl: Nam ob £:I'>B: I, erit
(ex V. 10,) 4> B, adeoqie mA>mB, unde si mBy.ul,
tanto magis erit mA>nl}



‘goU 4 ,ustg'ov goT LV,

126 : ELEMENTORUM

VTEQENEL PO KL fn;\ﬂ[ w08 N. 7106 8 O voi A ovx
‘Wnegdier xal éove v .puiv M, O viv A, E iodug
nol}.mlaom, w 08 N , A rov B, Z é\e ¢ Suysy
iganeg nol}.anlama' 0 aga A meds v6 B usifove
Zoyov #ee yjmep vo E sgog zo Z. 'Edv doo meitoy,
noe To egiis-

" HIPOTAZSIZ .

"Edv ooy m0og Jsmsgov Tov avvoy &y royov
uel ToiTov mEo¢ TéTagrov, To & mowTov TOV TEiTOV
,u,slé‘ov 7 xel T0 v)‘e'dregow 70U TETdgTOV MElfov EoTout
%@y ioov, ioov xdy €.acdoy , &.avcov.

Hodiror pag w0 A moog devrepov v6 B oy av-

‘

2 ’ ) ’ % ’ \ . A 3 v
Tov €ycTw Aoyov xai rrglrwv 70 I' 7go¢ véragrov vo

d, weiboy 0 dorw v0 A vov I ).eyw ove not v0 B

-

"Emei ydo peibov dove w6 A vo0 T, dhho 0k & druye
Atvéyedos vd B ©0 A dow mgog ©6 B ueilove Aoyow

&vee qweg 20 I' mgoc vo B. "¢ 0% v A medg 0

B', oitwg 70 I' meos w0 4 xai vo I doo moog vo A
p:ifova Aoyov Eqer gimep vo I' mgog vo B. UIlgos &
8% 10 avro peifove Adyov ¥yee, dsivo Eavvov Eoviye

#lavwov dge vo 4 voi B vgve peiloy éove 90 B

sov 4 .

v

, PROPOSITIO XiL

:Patet, hane propositionem tum saltim locum habere, si
magl ritudines , do quibus sermo eu, omnes sint einsdem go-
newd .o

"PROPOSITIO XL

()bs. In versione latina, monente Rob. Simson,, non

- posut mus, ut in grucb textu est: ,et maltiplex F superat
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N. Ipsa vero O ipsam A non superat; et sunt M,
@ ipsarum A4, E aeque multiplices, ipsae vero N,
A ipsarum B, Z aliae utcunque aeque multiplices;
ergo 4 ad B maiorem rationem habet quam K ad Z
(V. Def. 7.). Si igitur prima etc.

i

PROPOSITIO XIV. (Fig. 324)

Si prima ad secundam eandem habeat rationem
quam tertia ad quartam, prima vero tertia maior sit,
et secunda tertia maior erit; et si aequalis, aequalis; .
et st minor, minor, _

~ Prima enim A ad secundam B eandem habeat ra-
tionem quam tertia I' ad quartam 4, maior autem sit
A ipsa I'; dico et B ipsa 4 maiorem esse.

Quoniam enim maior est 4 ipsa I, alia autem ut-
cunque magnitudo B; ergo A ad B maiorem rationem
habet quam I' ad B (V. 8.). Ut autem A ad B, ita
I' ad 4; et 'I' igitur ad 4 maiorem ratiouem habet
quam I’ad B (V. 13.). Ad quam autem eadem ma-
jorem rationem habeg, illa minor est (V. 10.) ; minor
igitur 4 ipsa B; quare maior est B ipsa 4.

multiplicem ipsius 4 etc. sed ad rem accommodatius: ita, ut
superet etc. Caeteram Simson hoc addit

Cor. Et si prima ad secundam maiorem rationem ha-
beat, quam tertia ad quartam; tertia autem ad quartam ean-
dem rationem habeat, .quam quinta ad sextam; similiter osten-
detur, primam ad secundam maiorem rationem habere quam
quintamn ‘ad sextam. (Ad hoc corollarium facile illnd redu-
citur, quod Clavius hic habet: si A :B==C:D, et C:D<E:F,

——
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.
“Ouoiwg 0y dsitopey 811 xdy icoy 5 t0 A ¢ I,

foov Zovar et v B v A xayv &lacoov 3 10 A Tov
- I, ¥\agooy fovac, %ai ©0 B voi 4. Edv dgo QUi
toy xal va &7

NPOTAXIZ i

- Te péon Tolg woevTwg srollemdacion Tov avToY
Tyee Aoyov, ).rtpa‘}w'm xatailyla.
~ "Eovw ydg isdug moldanddooy t6 AB vov T xak
o JE o0 Z- ).e;'w ote 0Ty g *ro r neog w2
oiivwg vo AB ngog v AE.

"Ensl ydo igaxic dovl moldenddowoy v0 AB vod
T ol w6 AE vov Z+ oo dga 2oviv &v 16 AB pes
pédy ioe v I', vocuite xai & vw AE foa vy Z.
Aiyenede vo pty AB eic va.vg I' peyidy ioe, v
" 4H, HG, OB, v6 & AE sic vd v6 Z isa, v 4K
KA, AE- ovec 8 ivov 10 nigdoc vav AH, HO,
OB ¢y mljder .viv AK, KA, AE. Kol insi ioo
2wt v¢ AH, HO, OB allqloss, éove 0% xai ve 4K,
KA, AE ioe diljlog o ‘doo uc vo AH mede
to JK ofreg 0 HO ng&g 20 KA, nol v OB ztgdg
w6 AE fovet dge el wg &y Tuy m/ov,uémv n@og
& wuy énoywaw ottag driavre vo r,yovuewx n@og
dnavve vd &vouever fonv doe wg v AH sedc 7o
4K oitwg vo AB mpog vo 4E. “Ioow 0% vo uiv AH

orit ot A:B<E:F. Aliud autem, quod Clavius addit, corol~
farium. non huc pertinet. Habetur illud infra in appendice
Prop. H:) ’

PROPOSITIO XIV.

Casus duos posteriores expressis verbis ita demonstrat Rob.
Simson. Si A:B==T 4, sitque A=T, erit 4:B=dA:4 (V.
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Similiter ostendemus et si aequalis sit 4 ipsi I',
aequalem fore et B ipsi 4; et si minor sit A ipsa I'y
minorem fore et B ipsa 4. 8i igitur prima etc.

PROPOSITIO XV. (Fig. 325.)

Partes inter se comparatae eandem habent rationem
' quam earum aeque multiplices,

Sit enim. aeque multiplex 4B ipsius I'ac AE ipsius
Zs dico esse ut I' ad Z ita AB ad AE.

Quoniam enim . aeque multiplex est 4B ipsius I'
ac AE ipsius Z; quot in 4B sunt magnitudines ae-
quales ipsi T', tot sunt et in AE aequales ipsi Z.
Dividatur 4B in magnitudines ipsi I" aequales 4H,
HO, OBy  4E vero in 4K, KA, AE ipsi Z ae~
quales§ erit aequalis multitudo ipsarum A4H, HO, GB
multitudini ipsarum 4K, KAy AE. Et quoniam ae-
quales sunt 4H, HO, OB inter se, sunt autem et
4K, KAy AKE aequales inter se; est igitur ut 4H
ad 4K ita HO ad KA, et OB ad AE (V. 7.)s erit
igitur et ut una antecedentium ad unam consequentiums
ita omnes antecedentes ad omnes c’onsequenteé (V. 12.)
est igitur ut AH ad 4K ita AB ad 4E. Aequalis

1), aaeoque Be=a (V. 9.). Sit porro A: Be=I":d, et sit A4
<’y erit I'>. A4, et, quoniam I':d=4A:B, erit 4> B por
casum primun, qui est in textu graeco.

Cor. Clavius hoc addit corollarium: si A4: B-—:I’:J, sit-
gis B>=<4, erit et A>=<T. Quod breviter ita de-
monstrari potests Si A : B<{'id, erit et inverse (Prop. B. in

Euclid, Element. P, IL. 1
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26 T', v0 8 4K v Z- ¥ovev dou wg vo I' mpog o
Z otvwg vo AB ngog 70 AE._ T doa pégy, xal
T &Erg. .

HNPOTASLS .

"Eov” géooage usyédy avdloyov 9, wal éva).laE
avadoyov fotar.

"Ectw uoaaga uey&%; awloyw, v¢ A s B, T,
4, &¢ v6 A ngdc 16 B owwg zo I' meoe wo 4
J.syw ou noit wa).la’g‘ avcdoyov doTv, wg T A 7100¢
w0 I'otvwg 0 B 7700¢ 70 A. :

Eijpdu pdo vdv ptv A, B icanic morlenidow
e E, Z, wiv 0t T , 4 al).oa & druyey loaxeg nol-
Aenthdowe v H, O.

Kt imei loduee 201t moddamAdoioy v0 E w00 A
sal vo Z vou B, vd 0% uéoy voig woavrwe marda—
mwAaciote TV avUToy- s/u ).o;/ov ).ﬂp&wm mfwllﬂ).a'
dovv doo .we ©0 A ngdc 10 B oitwe vd E ngog 70
Z. “0¢ 0 16 A wpoe ©6 B ovruc v6 I mpos v0 4
xal wg doe vo I' mode vo A ovrwg vd E npos vo Z. ‘
Hdiwy, énetva H, O viv I', 4 foani¢ 20ti TOANa~
qhAcower Eorew dpa we vo I'sipog v A ovvws to H -
sgds 6 O. ‘f2g 0t vo I' mgoc vo 4 ovrwg v0 B
Excursu ad hunc librum) B: 4=—4: T, unde.ex V. 14. con-
stat propositum.,, :

PROPOSITIO XV, ‘

Obs. Per partes in hac propositione intelliguntur partes

aliquotae (cf. dicta. ad V. Def. 2.). Asserit itaqug lxao\:c pro-

1

potitio, esse A:B=pA:pB, vel A:%B:A:B. Addi autem
p

_ potest, quod habet Pfleiderer. (Exposit. et Dilucid, libri V.



LIBER QUINTUS, S8t

autem AH ipsi I', 4K vero ipsi Z; est igitur ut I’
ad Z ita AB ad JE. Ergo partes etc, '

PROPOSITIO XVL (Fig 326.)
Si quatuor magnitudines proportionales siut, et ale
terne proportionales erunt. \ '
» Sint  quatyor magnitudines proportionales A B,
I'y 4, ut 4ad Bita I'" ad 4; dico et alterne proa °
portionales essey ut A4 ad I' ita B ad 4.

Sumantur enim ipsarum A, B aeque multiplices
E, Z, ipsaram vero I', 4 aliae utcunque aeque mul—
nphces H, 6. .

Et quoniam aeque multiplex est K ipsius 4 ac Z
ipsius B; partes autem inter se comparatae eandem ha-
bent rationem 4 quam eiarum aéque multiplices (V. 15.);
ergo ut 4 ad Bita Ead Z. Ut autem A ad B ita
F ad A; ergo utTdd 4 ita E ad Z (V. 11.). Rur-
sus, quoniam Hy @ ipsarum I', A aeque multiplices
sunt; est igitur ut I'-ad 4 ita H ad O (V. 15.). Ut
autem I' ad Jita E ad Z; ergo ut K ad Z ita H
ad © (V. 11.). Si autem quatuor magnitudines pro-

§. 45.), etiami partes aequ’e;liqumtas eander rationem habere,
quam magnitudines ipsas. Sit nempe p.R=A, p.S==B, seu
n=%A, S—-TI,BQ erit (ex V. 16.) R:S=pR :pS, vel R:5=
A:B; paiterque (ex V. 15.) R:S=mR:mS, seu R:Sx=
;A‘—B, unde (V. 11.) -A B=A B. '

PROPOSITIO XVL ]
Obs. ‘Applicari potest haec propositio tantum , ubi om-
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wgde 70 Z+ xol ug dou 50 E ngo¢ 16 Z obvag w6 H
190¢ 76 -O. "Edy 0t véovogu peyédy avdioyov ¥ o
0% moivov Toi Tpitov msifoy 77, xal To JSevvepoy wov
Tevagrov peilov Eavae xay ioov, icov, xdy EAaccov,
#lagoov. Ei dou vrsoiyst 10 E vov H, vmepfyet nal o
Z ©o0 O xal & loov, isov* nat & fharzoy, flarrov. Kat
C¥ove v ptv E, Z wiv 4, B iocuig moddamhdoto,
td 0 H, O wiv T', 4 élie & &ovyey loaxic wolla-
shdower Zotev doo we 70 A mgog v0 I olzwg vo B

ngog 70 4. 'Edy dou véovege xol vd e ‘

HPOTAZ—'IS&;’ ‘

"Foy ovyssipeve ,usyeo%; avaloyov 7, km Jrrpes
Sévre dvaloyoy scmxt. .

"Eoto o'vynu;wyo: ,ueyu%; amloyov ¢ AB, BE,
T4, 4Z, de v6 AB mgos v¢ BE ovivug v0 I'A ngog
20 AZ: Aéyw ot net Srugedévea avdloyov dorar, ue
26 AE ngos vo EB otrwg vo I'Z ngoc vo0 ZA.

Eilqjpdw ydo vav utv AE, EB, I'Z, ZA4 i ioc-
wig morkemwrdoe v HO, OK, AM, MN- vév O
EB, Z4 dla & Frvyey iodnig modlamwrdows, td K=,
NIL ‘ ‘

Kot 3rel loonee doti mwoldemliowoy 6 HO vof
AE %ot ©6 OK voi EB- icdxic doa ovi mollamhd-
ooy 10 HO woi AE nol v0 HK .voi AB. lodxig
0¢ lore swollanddowy w0 HO v00 AE nel w0 AM

nes quatuor maguitudines suni eiusdem generis. De corollario
ei vulgo adiecto vide ad Prop. A. in Excursu ad hunclibium,

PROPOSITIO XVI,

. Aliter haec propositio ita efferri potest: si quatuor magni-
tudines proportionales sin., et priwa earum maicr est, quam

.
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portionales sint, prima autem malor sit tertia, et se-
cunda. maior erit quarta; et si aequalis, aequalis; et si
minor , minor (V. 14.), Si igitur superat E ipsam H,
superat et Z ipsam @; et si aequalis, aequalis; et si
minor, minor. Et sunt K, Z ipsarun%A s B aeque
multiplices, H, @ vero ipsarum I', 4 -aliae umqnqlie
aeque multiplices; est igitur ut 4 ad I'ita B ad 4
(V. Def, 5.). Si igi_'tur quatuor etc,

PROPOSITIO XVIL (Fig. 321

Si compositae magnitudines proportionales sint, et l
divisae proportionales erunt. ‘

Sint compositae magnitudines proportionales AB,
BE, I'd, 4Z, ut AB ad BE ita I'd ad 4Z; dico
et divisas pmportionales fore, ut AE ad EB ita I'Z
ad Z4.

Sumantur enim ipsarum AE, EB, I'Z, Z4 ae-
que multiplices HO, OK, AM, MN; ipsarum vero
EB, ZA aliae utcunque aeque multiplices K.Z, NIT.

Et quoniam aeque multiplex est HO ipsius AE ac
OK ipsius EB; aeque igitur multiplex est HO ipsias
AE ac HK ipsius AB (V. 1.). Aeque autem multi-
plex est HO ipsius Ak ac AM ipsius I'Z; aeque

secunda, adeoque etiam (Prop. A. in Excursu ad hunc librum)
tertia maior quam quarta: erit etiam excessus primae super
secandam ad secundam, ut -excessus tertize super quartam ad
quartam, Cf. Pfleiderer. L. c. p. 21.

Cor. 1. Si quatuor magnitudinum .A, B, C, D, binase
faerint in cadem rations, ¢t prima A minor quam secunda
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w00 I'Z: lodxnic doa 20vl molhenddotoy v6 HEK vodl
AB x0t vo AM voi I'Z. Idhw, &ms) loexig éovl
nordamraawy v0 AM v00 I'Z %t vo MN vov ZJ.
foung doo éovi moldamreoioy w0 AM vov I'Z xai vo
AN w0t T 'Ioduig 6 fv molhamddowov vo AM
100 I'Z xai w0 HK voi AB- ioduig doa Zotl moAda~
addowy 10 HEK vo0 AB xai w0 AN vov I'd vd
HK, AN doe viv AB, I'd .icaxc ¢t} modlushaotos.
Ilédew, Emet ioduig Eovl moAdemdaoioy to GK wod
“EB ot 10 MN %00 Zd, éove §¢ xei vo K5 vo0.
EB iodus mordasidgotoy xcl 70 NI vov Z4 ok
ovvrediv v0 OF vov EB lodxig 20wt sordestAdatoy.
nel 0 MII 100 Zd. Kui énei ovy we vo AB ngog
70 BE otirwg vo I'd mpog v0 AZ, xal sikynver oy
piv AB, T4 icexe soidemddows vé HK, AN,
tav 08 EB, ZA dlo & &vyev logxie moldassdd-
owe vd OF, MII- & doo vmegéyst vo HK vov O3,
vregéyer xai v0 AN vov MII* nei el ivoy, ivov: ol
&l dhavvoy , fovvoy. ‘Tnspsyézw 0y vo HK vod OF,
xol %otvoU apurpedivros vov OK, vricoéyer doo xal
26 HO vov KZ. "AM. & vnspéyer v0 HK vov OF,
vrepéyee noik 30 AN vov MIT vmepéyes doa xoi v6 AN
vo0 MII, xai xowvoU cpatgedévvoe vov MN Umegéyee
#et 50 AM w00 NII- digre & vaegéyer v0 OH vov
K=, dmepéyes nei 16 AM vo9 NIL ‘Opoiwg 874 dsi-
Eoper ore adv ioov 9 ©0 HO v KZ, ioov forar rat
g0 AM v NIl xdy &evvov, éAavror. Kol dove o0

B, adeoque etiam (Prop. A in Excursu) tertia C minor quam
quarta D; erit etiam inverse (Prop. B in Excursu) B:A=
D:C, ubi iam B> A, et D>C, adeoque B—A: A=-D—C:C.
CI. Pheiderer, 1. c. p. 23, :
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fgitur multiplex est HK ipsius 4B ac AM ipsius I'Z
(V. 11.). Rursus, quoniam aeque multiplex est AM
ipsins I'Z ac MN ipsius ZA; aeque igitur multiplex
est AM ipsius I'Z ac AN ipsius I'4 (V. 1.). Aeque
autem multiplex erat AM ipsius I'Z ac HK ipsius
AB; aeque igiur est multiplex HK ipsius AB ac
AN ipsius I'4 (V. 11,); ipsae HK, AN igitur ipsa-
rum AB, I'4 aeque sunt mtiltiplices. Rursus, quo-
niam aeque multiplex est OK ip:ius EB ac MN i ipsius
Zd; est autem et KT ipsins EB aeque multiplex ac -
NII ipsius Z.4; et composita OF ipsius EB aeque
est multiplex ae MII ipsius Z4 (V. 2.). Et quoniam
est ut AB ad BE ita I'4 ad 4Z, et sumptae sunt
ipsarum AB, I'd aeque m'ultiplices HK, AN, ipsa-
ram vero EB, ZA aliae 'utcunque aeque multiplices
0=, MIl; si supera‘t HK ipsam OZF, superat et AN
ipsam MII; et si aequalis, aequalis; et si miuor, mi-
nor (V. Def. 5.). Superet autem HK ipsam OF, et
communi ablata @K, superat igitur et HO ipsam Kj5.
Sed si supe'rai HK ipsam OF, superat et AN ipsam
Ml ; superat igitur et 4N ipsam MII; et communi ,
MN- ablata, superat et AM ipsam NII; quare si su-
perat H® ipsam KJF, superat et .AM ipsam NII. Si-
~ militer ostendemus et si aequalis sit HO ipsi K=, ae-
qualem fore et AM ipsi NII; ‘et si minor, minorem.
Et sunt HO, AM ipsarum AE, I'Z aeque multipli-
cesy. K=, NII vero ipsarum EB, ZA aliae utcunque”

Cor. 2. Generatim igitur, si duae magnitudines inae-
quales A et B ecandem mutuo habeant rationem , quam aliae
duae inaequales C et D: differentia quoque duarum ‘priorum
™ erit ad earundem minorem, uti differentia duarum posterio-

[y
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, piv HO, AM . viv AF, TZ lodnsc oromtAdow ,
o8 8t K5, NII vév EB, Zd4 dl\e ¢ ¥wvyay logus
norhassrdowe vy dea we 10 AE sgog 10 EB ot
vwg %6 I'Z moas 784 Z4 "Edv doa ovpxeiueve, woi
'Id é&ﬁc- i

HPOTAZIZE u.

"Edv Smonuive peyédn aviloyov 5, et ewzs-
FHrro . avaroyov éevo. .

" Eorw d‘mgr,uwa ,usye.’h] amloyov, %o AE, EB,
FZ, Zd4, w¢ vo AE ﬂ:gos v0 EB ovrwg vd I'Z
5190¢ 0 Zd Ay 6T xel cuvredévra aviloyov fotat,
we 70 AB ngos %0 BE elvwg 1o I'd mpés 50 ZA.

Ej ydo py fovww g vo AB mgae %a. BE avrwg
so I'd q@dg w0 Zd ot we v0 AB mpds vo. BE
otvwg %0 I, sjvor meog fagooy v vov JZ, 7 7ges
peilov. . .

’Eotw mgotsgoy meds ¥hacooy 0 AH. Kol dmel
3oty wg 10 AB weog 1o BE ovrwg w0 I'd moos vo
AH, evprsipeva peyédy evdloyow dovev @ove xal
c)‘mtge&évw a"yoi).oyoy fover  ovew d’ga wg v AE
ngog %0 EB, owwg %o rd ngog %0 HA, ‘Ywoxei-
qar 0t zoi wg v6 AFE ngoc vo EB ovrag vo FZ npog
vo Z4 xoi We dew va T H mgog vé HA otivws vo

fum ad ipsam minorem; vel etiam inverse (Prop. B in Ex-
cursu), minor duarum priorum erit ad ipsarum djfferentiam,
uti minor duarum posteriorum ad earundem differentiam.’ Bree
viter, $1 A: B==C:D, eyit etiam dividendo
vel divisim A—B :B=C~D:D, seu B: A—~B=D:C~D

vel B—~A:A==D—-C:(C, sei A:B~A=C:D-—C.
Cf. Plleiderer: 1, c.
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'

aeque thipliées; est igitur ut AF ad EBita I'Zad
Zd4 (V. Def. 5.). Si igitur compositae etc.

PROPOSITIO XVII (Fig.-238.)

Si divisae magnitudines proportionales sint,. et coms
positae proportio’nales' ei-unt.l ' '

Sint divisae- magnitudines proportionales AE, EB,
I'Z, Z4 ut AE ad EB ita I'Z ad Z 4; dico et-com-
positas ‘proportionales. fore, ut 4B ad: BE ita I'4

ad Z4.: '

Si ‘enim non est ut 4B ad BE ita I' ad ZA‘
erit ut 4B ad BE ita FA, vel ad nunorem ipsa 4Z,
vel ad Inamrem.‘ ‘

Sit primum ad minorem JH. Et quoniam est ut
AB ad BE ita I'4 ad AH; compositae magnitudines .
proportionales sunt; quare et divisae proportionales
erunt (V. 17.); est igitur ut AE ad EB ita I'H ad
H4.' Ponitur autem et ut 4E ad EB ita I'Z ad Zf;
ut 1g1tur T'H ad H4 ita I'Z ad ZA (V. 11.). Maior
autem- prima I'H tertia I'Z; maior igitur et secunda

PROPOSITIO XVIL »

Obs. Ita sane satis breviter demonstraretur V., 18, dum-
modo sumere liceat propositis tribus magaitudinibus, quarum
duae saltim sint ciusdem generis, quartam semper existere ipsis
proportionalem. Verumvenim vero, quamvis Clavius id pro
axiomate sumi posse censeret, dudum tamen Saccherius in
Euclide . ab omni naevo vindicato p, 111. sq. indecorum huic
assumto nasvum inesse confessus ost, cui quidem maderi ille,

'
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FZ ngdg vo ZA. Meilov & vo moivoy vo I'H vov
eoivov vov I'Z: peilov doo xat vo Sevvegoy vo HA
T0t: vevdorov vov ZA. ' Ald xai éhevvov, omep ioziy
‘ddvvegor: ovx dou Zoviy wg v AB meos vo BE oi-
zwg ©0 L4 ngds éhaooov vov ZA. ‘Ouoing &y dei-
fopev, 0T ovd: mods pcilov: mpog avvo. dge. Eay
dpa Quponuéve xui 1o £E7G. :

HNPOTAZIZ i,

"Edy 9] v 0hov sgog Sdoy ovmg PaugsIty ngog
&tpmgab‘é'y, %ei 0 Aowrov mpog vo Aoiwoy doTac wg
0A0Y ngog ohov.

" Eotw yco wg olov w6 AB mgoc 6lov To F 4 ot~
zwg apopedty vo AE meog dpuigedty 1o I'Z: Aéyw
owe xai lowwoy vo EB ngo‘g rowoy vo Zd dovas wg
Giov v0 AB mpdg ooy ©o I'A. '

" Erst ;mg oty we ©0 AB ngog v I'd owwg 70
AE ngog ©6 I'Z nai verld§ g 70 BA mgos vo
AE oiivwg v6 AI" mpog vo I'Z. Kai inei ovynsipeva
peyédy dvadoyov dove, wei Saipedévie dvaloyoy
&ovaer wg dow vo BE wrgog w0 EA oii"mg %0 4Z ngéc
co ZF, wil valdat, b¢ vo BE 70S T0 AZ ovTug

at ex Rob Simsonis et Pfleidereri iudicio imito prorsus co-
‘natun tentavit. In eo autem cum Saccherio consentic Rob.
Simson, , haud legitimam esse, et a genio Euclidis abhorrere,
quae vulgo in Elementis habetur, propositionis huius demon-
‘strationem. Nunquam enim Euclidem aliquid in demonstra-
tione propositionis sumere, quod non prius ostenderit, saltim
quod existere posse mon perspicuum sit; ope emim proposi-
tionis inceriae comclusionem certam clici non posse. Aliam
itaque demonstrationem substituit Simson., quam, quamvis
prolixiovem, legitimamn et Euclidis genio magis conformem,
esse inde maxime concludit, quod, pariter ac Prop. 17. de-
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H4 quarta Z4 (V, 14.), Sed, et minor, quod feri
nequit ; non igitur est ut 4B ad BE ita I'/ ad mie
norem ipsa ZA, Similiter utique ostendemus neque
ad maiorem; ad ipsam igitury Si igityr divisae etc,

M ’

PROPOSITIO XIX. (Fig 329.)

Si sit ut tota ad totam ita ablata ad ablatam, et’
reliqua ad reliquam erit ut tota ad totam,

~

Sit enim ut tota AB ad totaim I'4 ita ablata AE
ad ablatam I'Z; dico et reliquam EB ad x'ehquam '
Zd fore ut tota AB ad totam ['4. "

Quoniam enim est ut 4B ad I'd ita AE ad I'Z;
et alterne erit-ut BA ad AE ita 4" ad I'Z (V. 16.).
Et . quoniam compositae magnitudines proportiouales
sunt, et divisae proportionales erunt (V. 17.); ut igi~
tur BE ad EA ita 4Z ad ZI'; et alterne (V. 16.),
ut BE ad 4Z ita EA ad ZI'. Ut autem AE ad

monstratur ope Prop. 1. et 2. huius libri, ita in sua hac de-
monstratione Propositionis 18, tum Prop. 5, tum uterque casus
V. Prop. 6. adbibeantur, quae quidem propositionis conversae
sint primae et secundac, neque'ulli propositiohi huius libri,
ut eum nunc habemus, demonstrandae inserviant, quin nulli
praeterquam huic 18, insevvire yoséim. Simsonis demonstratio,
quam brevitatis caussa symbolice expressam hic sistimus, haec
est. Si fuerit A:B=C: D, erit etiam componendo A—-B:B
=C~-D:D. Sumantur enim aeque mulupln quaecunque ma-
gnitudinum B, D, pariterque magnitudinum (A-4B), (C-4D),
v. ¢. mB, mD, m(A<-B), m(C-D), pariterque aliae quae.
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w6 EA mpds vo ZI. “f¢ 8 v0 AE rgds vo I'Z
otrug vsmoxsiwar oAoy vo AB mwog Ghov v I'd" wal
ooy doa w6 EB mods Mooy AZ lover &c GAoy
206 AB ngde ohoy v6 I'd. 'Edy dow 7 not vd &g

IIOPIZ MA.

Kol 2nsl &eiydy wg v0 .AB mgog vo I'd ovvwg
20 EB qigoc v0 ZA xok dvaldak wg vo AB mgde 7o

BE oivag wo I'd mods v6 ZA4- ovyrsipsve doo e~

789y avdioydy Zovwv. Edeiydn 0t wg vo AB mgog
¢ AE ovwwg vo AT mpog vo I'Z, wai dovey dvo~
" ovgéyare. "Ex 01 voUtov povegoy, 6t duv cvysgi-

peve pepddy avdloyov 3, nat dvacTeéwovte dvdios

oy fovae 1), “Omep §0se dettau.

1) Ita hunc locum habent edd. Oxon. et Basil.,, cum qui-
bus -teste Peyrardo consentit Cod, a. Peyrardus ex iugenio,
ut videtur, locum ex Gregorii quoque sententia corruptissi-
mum - nec ope veterumn oxem lanum" tesntl‘xendum ita muta.
vit: xal éna) ws 1o AB moos o I'd ovtws 70 AE mgos o I'Z
o) dvoldaE os o AB wpeos 6 AE ovtws vo I'dArgés vo I'Z
ovpnsipcve Gou ueyidy dviloysy forw. "Edeiydn 88 o¢ vo AB
wpos 70 EB ovrws vo 41’ wgos o Z4, xel forev dvasroiwavry
% 7. A Quamvis-autem fateamur, lectionem receptam vitio-
sam esse et omnino corollarium hoc lion huc pe.tinere, nec

eius demonstrationem, qua ad V. 16. recurritur legitimam '

esse, quonigm jita contra, ac rves est, haec propositio tantum
ad quatuor magnitudines elusdem generis pertinere videretur (CE.
Clavias, Rob. Simson., Pfleiderer. ad hunc locum) noluimus
tamen Peyrardi lactiones, nulla mscptotum auctoritate nixas,
in textum regipeve, praesertim guum vitja vulgavis lectionis
hac rarione non tollantur., Caeterum Edit/ Basileensis aliud
adhac hic additamenium- habet, quod, cum prorsus non huc
pettineat, nec omaino ullius momenti sit, cum edd. Oxon,
et Paris, omisimus, .

cunque aequemultipiicca magnitudinum B, D v, ¢ 1B, 1D,
eritque vel t>m y vel t==m, vel r<m. Sit 1) r=<=m, adeo-

'
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I'Z ita pesita est tota AB ad totam F'A; et reliqua
igitur BB ad relignam AZ erit ut tota .AB ad totam
I4 (V. i1 ) St igitur sit (etc.

}

COROLLARIUM.

Et _quonfam ostensum est ut 4B ad I'f ita EB
ad ZA; et alterne (V. 16.) ut 4B ad BE ita I'4 ad.
ZA; compositae igitur magnitudines proportionales
sunt. Ostensum autem est, ut AB ad AE ita AI',ad
I'Z, et est per conversionem. Ex hoc manifestum
est, si compositae magnitudines proportionales sint, et
per conversionem proportionales fore. . Quod erat des
monstrandum. '

’

que rBij s €t i']l)ijb Quum igitur m(A=}-B)>mB (V.

Ax. 3.), evit etiam, vel tanto magis m(A<-B)>rB, eodem-
que modo m(C+4D)>1D, adeoqie A4-B:iB==C4.D:D (V.
Def. 5.). . Sit antem 2) r>m, adeoquesrB>mB, yD>mD,
et, si ab aequemultiplis magnitudinum A<B, C<-D, tiempe
a m(A~+P), m(C+4D) auferantur aequemaltipla magaitudinum
B, D, nempe mB, mD, relinquentur aequemuliipla mA,
mC magnitudinum A, B (V. 5,). Si autem a iB auferatur
" mB, pariterﬁge a 1D auferatur mD , relinquentur (r—.m)B!,.
(r=m)D; eritque vel {(¢—m)B=B, et simul (r—m)D=
.vel (*—m)B=nB, et simul (r—m;D=aD (V. 6.); 8it 4)
(r=m)B=B, et (t—m)D=D. Quoniam igitur A:B=C:D,
erit etiam V. 4. Cor. a; mA i B=mC:D i. e. mA:(r—m)B==
.mC: (r=m)D. Hinc, si mA>=—=«(1—m)B, erit etiarh mC °
>=<(-=m)D (Prop. A: in Excursu ad hunc libram.) Sit
autem b) (r—m)Bz=nB, adeoque etiam (r—m)D=nD. Quo-
niam' igitur AtB=C:D, erit, quoties mAD>s=<nB, etiam
mC>==<nD i. e. junctim jam sumtis casibus a et b, quoties

N
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IIPOTAZIZ «.

‘Edv 7 vola peyédn, xai dhle wvvole oo vo mAq<
dog, ovvdvo Aaufovopsve &v ©6 evte Aoyw, dricov
Ot ©0 souvoy ToU voirov meilov 7 xal vo Téreprov
voU Swvov usifoy ovac xei idv iagy, isov xar iUy
dlacooy, Elacooy. t

"Botw vole peyidy vé A, B, I, xel dile ov-
volg oo w0 mwhjdoc w¢ £, E, Z, cvwdvo deufavo~
peve v 9 evei doyw; we pdv 16 A ngds w6 B
otrwg 16 A mweoc vo E, we 0t vo B mpog 10 I' ov-
tus 70 E moog v0 Z, diiccv 0% peibov dovw vo A
gov I Aéyw ote xul vo A w00 Z peilov ¥ovors xdv
oow., iooy: xav Elacoov, &luotov. .

"Emst ydo peilov vt 0 A vov I'; gllo ¢ e
26 B, 10 0% peilov ngog-to avro ueilova Adyov iyss
ymeg w0 Flaztor: vo A dow ngos 10 B preifove Aoyoy
&ee siwep €0 I' mooc w0 B. "Aldd we piv to A
ngog 6 B otitwe 70 4 ngos 10 E, we 6% vo I' meog -
vo B avdmwely ovzwg vo Z meoe ©0 B sel vo 4
doo mwodg .70 E peilove Aoyov éyer fmep w0 Z sgog
20 E. Tav O mgog 10.avro Aoyov Eyoviwv, vo Tov
peibova Aoyov ¥yov meiloy dove pelloy doa vo 4 vov
Z. ‘Ouoiwg &1 Jeifopev, ove xgy ioov 5 vo A 16
T, icov &over xal ©0 4 v6 Z* %av Elavvov ; Shontove
Eiy dge 9 nal vd &,

_ IHIPOTAZISE wd

"Edv 7 tole uspidy, xai dhho avvoic loa 20 mhij=
dog cUvdvo Aeufovoueve xol v T avty Adyw, 7 0%
mA> =< (r—m)B, etiam mC>— <(r=m)D, adeoque quo-
‘ties mA=mB> == 1B, etiam mCe}mD >=<1D, vel; quo-

i
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PROPOSITIO XX. (Fig 330.)

Si sint tres magnitudines, et aliae ipsis aequales
multitudine, binae sumptae in eadem ratione, ex aequo
autem prima tertia maior sit, et quarta sexta maier
erit; et si aequa]i§, aequalis ; et si minor, minor,

Sint- tres magpnitudines 4, B, I', et aliae ipsis
aequales multitudine 4, E, Z, binae sumptae in ea-
dem ratione, ut 4 ad B ita 4 ad £, ut vero B ad _
I'ita E ad Z, ex aequo autem maior sit A4 ipsa I'; ~
dico et 4 ipsa Z maiorem fore; et si aequalis, ae-
qualem § et si minor, minarem.

Quoniam enim maior est 4 ipsa I', alia autem
quaedam B, maior vero ad eandem maiorem ratiomem
habet quam minor (V. 8.); habebit 4 ad B maiorem
rationem quam I' ad B. Sed ut A ad B ita J ad
E, ut vero:I' ad B per inversionem ita Z ad E .
et A4 igitur ad E maiorem habet rationem quam Z ad
E (V. 13.). Ad eandem autem rationem habentium,
maiorem rationem habens maior est (V. 10.); maior
igitur est 4 ipsa Z. Similiter osjendemus, et si A
aequalis sit ipsi- I'y aequalem fore et 4 ipsi Z; et si
minor, minorem. Si igitur sint etc.

"PROPOSITI!IO XXI (Fig. 33L)
Si sint tres magnitudines, et aliae ipsis aequales

multitudine, binae sumptae et in eadem ratione, sit

ties m(A—4-B)> = <1B, erit etiam m(C~-D) > =: <rD, adeoque
etiam casu 2. erit A-+B:B=D-D:D. Eodem modo de-
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- geTagoypuivy evvey 9 aveloyln, icov O vo sguiToy
%o vgivov psilov 5 woi ¥0 TETwgTOY TOU SMvOU peie
Loy &ovour iy igov, ooy, xav Elacooy, ¥Aeccon

"Eovw vgic peyédny ve A, B, I', nei dddo avvoic
ioe ©6 wijdos v 4, B, Z cvvdvo depfevopeve o
&' evTh Aoyw, dotw O Tevepuyuivy evrev 1 dva-
Aoyia, vig piv v0 A weoc 16 B ovrwg vo E mpog vo
Z, vg 8 ¥6 B ngoc w0 I' oiwug vo 4 mpos vv E,
digov 8 10 A wo¥ I' psilov iorw Adyw ote %at vo
A wod Z pcifov Eovor ey ooy, icov: wdy Elezvov,
avzors : g

"Brel yoo peilov owe w6 A vt I', diio 0¢ &

6 B ©0 A doe mgog t6 B peilova Adyov Eyer fmep
w0 I' mpos 6 B. "AlX wg pdv ©0 A smeds w0 B
otrug 20 E sgog 10 Z, we 0 v0 I' wede v0 B dvd=
sk otwwg 7o E 7eog v0 A xui 10 E doa s1e0g vo
Z peilova loyoy Lyer, qmep o B moos o 4. Ilgds
6 0 w0 avro peilove Aopov Eyse, civo Elevooy
Zory” Ehacooy doo doti t0 Z tov A usilov iovt doo
w0 4 w6 Z. ‘Ouoiag &) deitopsy v xév iow 4
t0 A v I, iooy &ovae nai v0 A v Z 1) xdv Yoo~
doy , ¥Awogoy. Edv dow 1] tgie xel 1o éErjc.

HPOTAZIZ #f.

"Edy 9 onmocaoly peyédy, uei érile avrole Ioe 0
wifdog ovvdve Aepfovopeve v TG avvg Aoye: wad
difoov v o6 avey Abyw dorod '

1) Rectius ita e Cod. a. legit Peyraidus, gium in edd.
Oxon. ¢t Basil, hfabeat*ur : dpoiws 37}' deifouey , ore’ xgv ooy,
Tooy* dylovire wgy foov 3§ 70 4 1g I, looy iotae xat 16 4 €p 2
monstratur, esse ectiam A+B:A=C+D":'C, unde V. Prop,

, 18, generalius ita enunciari potest: si quatuor magnitudines
Ll

~
,
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autem perturbata earum proportio, ‘ex aequo, autem
primé tertia maior sit, et quarta sexta maior erit; et
si aequalis, aequalis; et si minor, minor. _

Sint tres magnitudines 4, B, T et aliae ipsis ae=
quales multitadine 4, E, Z, binze sumptae et in eas
dem ratione, sit autein perturbata earum proportio,
ut 4 ad B ita E ad Z, ut vero B ad I ita 4 ad
E, ex aequo autem A ipsa I’ maior sit; dico et 4
ipsa Z maiorem fore; ‘et si aequahs, aequalem, et si
mmor, minorem.

Quoniam enim maior est .4 ipsa I', alia vero qnaea
dam B; A ad B maiorem rationem habet quam I" ad
B (V. 8). ‘Sed ut 4ad Bita £ ad Z, ut vero r
ad B per inversionem ita E ad 4 (Prop. B.); quare
et & ad Z maiorem rationem habet quam E ad 4
(V. 13.). Ad quam autem eadem maiorem rationem
habet, illa minor est (V. 10.); minor igitur.est Z
ipsa 4; major est igitur 4 ipsa Z. Similiter osten
demus et si aequalis sit A ipsi I, aequalem fore et

A ipsi Z; et si minor, minorem. Si igitur tres etc
'pét - N . :

PROPOSITIO XXII (Fig 332)
Si sint quotcunque magmtudmes, et aliae ipsis zea

quales multitudine 4 binae sumptae in eadem mtxone;\
et_ex aequo in eadem ratione ‘erunt.

Fuerint proportionales, summa quoque  dnarum yuotum erit ad
alterntiam earum, uti summa dnarum posteriorum erit ad eam
harum, quaé priori in proportionis assumtas ordine respondets
Cf. Pfleiderer. 1. c. p. 26,

Enclid. Element: P, Ib . R
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‘)

"Eovw omooeovw usyéidy ¢ A, B, T, xal diie
wvvoic ioe 70 mhidos ¢ 4, E, Z, cvvdvo hepfu-
voueva v TH avtw Adyw, we piv vo A ngog 16 B
otwwg. 70 4 mooc wo E, we 0% vo Bapde vo I oi-

sag 7o E moog 10 Z+ Aéyw vt wal iloov &y v avve
' léyw dovae, wc 16 A mpoc 1o I' oltws w0 4 moos
70 Z.

Eiljpde ydo vov wiv A, A lodug no).).an}.aota
w H, O, wv 0t B, E die & &rvyey loexig nok=
rastrdote to- K, A, xat éo vov Ty, Z dddo @ éw-
fev loants nordanddote v M, N. -

Keai 2nst 2oty o w0 A wgos 70 B otireg w0 4
ngoc vo E, xal silynvoe vay piv A, A ioexig mok-
Aamidowe ¢ H, O, oy 6 B, E Gl & ewxw
todxnte nmordenidaie ¢ K, /1 dovy oo v o H
nigog ©0 K otirug vo O mpog w0 A. Aid vd witd Iy
#et w¢ 0 K moog va , M ovvwg ¢ /A mpoc zo N.
"Enel o0y volc peyédy dovl ¢ H, K, M, sai dile

evvoic e vo mifdet O, A, N ovvduo deufave-
peve xal v T6 evve Aoywe dilcov dow & Umepdyst v0
H 100 M, Vmegéyse xoi 70 O w00 N- xai &i ioov,

PROPOSITIO XIX.

Symbohce ita: si A:B=A—C:B—D, erit etiam A:B
=C: D, ubi patet, eiusdem gencris esse magnitadines A, B,
C, D. Addit bic Rob. Simson. sequens Cor. a. Si fuerit,
ut tota ad totam, ira ablata ad ablatam: erit et reliqua ad re-

-

liquam ut ablata ad ablatam, hoc enim in ipsa demonstratione
ostensum est. Illad autem Corollarium, quod vulgo huic pro-
positioni ‘adiungitur, quodque, ne quid textui deesse vide-
retur, et nos in textu posuimus, non huc pertinere, iam in
variantibus lectionibus diximus. Legitime autem illud de-
monstratum est infra ig Excursu ad hunc hblum Prop, E
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Sint quotctinque magnitudines A, .B','T; et aliae
ipsis aequales multitudine 4, E, Z, binae sumptae
in eadem ratione, ut 4 ad B ita 4 ad E, ut B vero
ad I' ita E ad Z; dico et ex aequo in eadets ratione
fore; ut 4 ad I'ita 4 ad Z.

Sumantur enim ipsarim A4, 4 aeque mulriplices
H, O; ipsarum vero B, E aliae utcunque aeque mul-
tiplices K5 A, et insuper ipsarum I', Z aliag utcuns
que aeque multiplices M, N. :

Et quoniam est ‘ut A ad Bita 4 ad E, et sum-
ptae sunt ipsarum A, A aequé miultiplices H; O, ipsa-
rumi vero B, E aliaé utcungite aeque multiplices Kj
A; est igitur ut H ad K ita @ ad A (V. 4.). Ex ea-
dem ratione et ut K ad M ita 4 ad N. Et quoniam
tres magpitudines sunt H,; K, M, et aliae ipsis aea
quales multitudine @; A4; N binae sumptae in eadem
ratione; ex aequo igitur si superat H ipsam M; su-
perat et @ ipsam N; et si aequalis, aequalis; et si
minor y -minor (V. 20.). Et sust H,}® ipsarum 4

PROPOSITIO XX

Proposmoms haius demonstrationem magis explicitam des
dit Rob. Simson. ) quae ita habet: si sit A:B=D:E; et
. B:C=E:F, sit autem A>—=<C, erit ex asquo D> —=<F.
- 8it enim 1) ADC, eritque A: B> C:B (V. &), adeoque; ob
A‘iB.—_-D'tE, erit etiam D:E>C:B (V. 13.). At F:iEx=
C:B (Prop. B.), adeogue etiam D :E>F:‘E (V. 13.), unde
DS F (V. 10.). Sit 2) A==C, erit et D==F: Nim ob A=C,
erit AiB==C:B (V. 7). Est autem A:B=D:E, et C:B
=F:E (Prop. B.), unde D:E=F:E (V. ii.); adeogque D
=F (V.29.). 8it 5) A<C, it st DLF. Nam ob A<LC?
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- ioov, xat el e?.wn'ov, Goazrov. Koi w'u re piv H;,
. O virv A, A iodug nollemwdaeie, ve 08 M, N viv
I, Z dle & ¥vyey igang moldasthdote: oy dow
eic 70 4 mgos A oiizwe vo A mpos w6 Zu Edv dpn

¥} dmooaovy, xei 1d iE7c.

\ HPOTAZIZX %y

'Edv o vola peyédy, xal de adroic oe 1o nllﬁ-
dog, cvvdvo Aapfeviueve v TH avTe Aoy, of Ok
_vevaguyuévy avtay 1 avadoyic: xei dilcov v TH ov<
6 Adyw ovor.

'Eotw toic peyidy e A, B, T, sal élde ot~
soic fow 70 mAjdoc, cuvdvo epfavopeve &v v av-
v Aoyw vd A, E, Z, {ove O vevupaypivy avriv
7 dvodopie, wg uiv vo A meds vo B otvwg vo E
_nng v Z, nfg 6t =6 B ngo'g vo I ofrwg 70 4 ngo‘g
v E 1.syw ote eoriv wg 7o A mgog v I’ o'u'mg L
4 ngog vo Z.

Eidjpdo vov uiv A, B, 4 lodns no}.lanlaum
vw H, 6, K, viv § I', E, Z dide & efwxw foci-
#te mordumhdote v A, M, N. .

Kot imet iownig dori nollom).aom w H, e 'mv
A, B, va O uépy voic voatvug nollanlowtozg Tov
‘wvvoy e Aoyovs dovev dpe wc 70 A meds 70 B ot~
vwg v0 H meoc 10 6. A vd avve, &) %ol os. 18
B ngds v0 Z otrerg to M modc v6 N xei 2oty i
v0 A sgos v0 B oiswc 10 E meos 10 Z* xei oig doo
eris d)A. Iam vero (Prop. B.) est C: B=F:E, et B: —"
E:D, unde, ob C> A, erit F>D (Cas. 1.) vel DLF. Ea
dem fere ratione rem Clavius demonstrat, uisi quod casum
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.4 aeque r-nultiplices,‘ et M » N ipsarum F, Z aliac
utcunque' aeque multiplices; est igitur ut 4 ad I ita
A ad Z (V. Def. 5,). Si igitur quotcunque etc.

PROPOSITIO XXIIL (Fig 333.)

Si sint tres magnitudines, et aliae‘ipsis aequales
multitudine, binae sumptae in eadem ratione, sit au-
tem perturbata earum proportio ; et ex aequo in eadem
ratione ertint, ‘ :

Sint tres magmtudmes A, B, T, et alize ipsis ae-
quales multitudine, binae sumptae in eadem ratione 4,
E, \Z, sit autem perturbata earum proportio, ut A4
ad B ita £ ad Z, etut B ad I'ita 4 ad E; dico
esse ut 4 ad I' ita 4 ad Z.

“Sumantur ipsaram A, B, 4 aeque multiplices H,
0, K, ipsarum vero I', E, Z aliae utcunque ‘aeque
_multiplices 4, M, N.

Et quoniam ‘aeque multiplices sunt H y © ipsarum
A, B, partés vero eandem habent rationem quam ea-
rum aeque multiplices (V. 15.); erit ut A ad B ita
H ad 6O.- Ex eadem ratione ut F ad Z ita M ad N;
et est ut 4 ad B ita E ad Z; itaque ut H ad O ita
' M ad N (V. 11.). Et quoniam est ut B ad I'ita 4

: s
tertium non ad primum reducit, sed pariter immediate id-

" struit,
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%0 H mpog 10 O oivrwe v0 M 7gos 10 N. Koi enme
*2orv’ we 10 B agde 7o I ovireg 0 4 mede ©d E,
' %ot 1) eidynver vav utv B, 4 todxes Twollamhdota

2 O, K, vy 8¢ I, F d¢le, & &rvyey lodng mok-

rewddow ¢ A, M- ¥ty doe o 1o O moog vo A,

otvwg 0 -K noog o M. Edsiydn 6t xai bs 0 H

71905 70 O, ovrwe o M mgog 7o N+ imel ovv wpiu

peyédy éont, o H, 0, A, xei dlha wrolg oo 70

stAidoc, vi K, M, N, ovwdve haufaviuevy &v vg

«Urg Adyw , xai dorey avTay TeTUQUYNEVY 7] wveloyia:

diioov o’é’ga el vnegéyer w0 H vov A, vmepdyer wat

70 K 709 N- xut €l igov., ivov rai & &iorrov, Elat-

vov. Kai tote vd pdv 'H, K viv A, 4 iodug wok-

redaow, @ 0t A, N viv I'y, Z dlha, ¢ &vyey,

oaxig sroddemidee 2y ¥ovw dpw wg 70 A meos vo I’

ovrwg w0 A mgos v0 Z. 'Euv dga j toin, xai vd
#5776, '

1) Loco eorum, quae hic habentur, Peyrardus-e¢ Codd.
8 c. d. longe prolixius et manifesto erronee demonstrat esse,
‘ut @ ad A, ita K ad M. Nempe ex eo, quod B: I'==4: E
concludit, esse alterné B: J=0I: E (V. 16.)." At B:4—=6:K
(V- 15.), adeoque I':E=6:K (V. 11); et A:M=TI:E
(V. 15,), adeoque ©: K—=A4:M (V. 11,) et iterum alterne
€: A=K: M. Ita vero propositio locum tantum habere vide-
vetur, si magnitudines 4, B, I', et reliquae 4, E, Z fue-
rint omnes einsdem. generis, quod longe secus est.  Restitui-
mus isaque locum, ut est in ed. Oxoniensi, Ed. Basileensis
in loco, de quo disputamus, cum Oxoniensi consentit. Po-
stea auntem a%surde eadem addit, quae vix e Peyrardo attu-
limus. ;

2) “Aide, & Frvysv, iodnes moldamidocn, Haec verba, quae
monente Rob, Simson. omnino necessaria sunt, ellam sine
Codd. auctoritage addidimus.

PROPOSTITIO XXI,

Huius quoque propositionis demonstrationem magis ex-
plicitam dedere Clavius et. Rob. Simson., similem prorsus ei,
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ad F, et sumptae sunt ipsaram B, 4 aequemultiplices
O, K, ipsarum I', E autem aliae utcunque aeqiie mul-
tiplices 4, M; erit, ut © ad 4, ita K ad M (V. 4.).
Ostensum autem est, et, ut /{ ad @, ita esse M ‘ad
N; quoniam igitur tres maguitudines sunt H, O, A,
et alide ipsis aequales multiudifle K, M, N, binae
sumptae in eadem ratione,. et est esrum perturbata
proportio; ex aequo (V, 21.) si H superat 4, supe-
rat et K ipsam N; et si aequaiis, asequalis; et si mi-
nor, minor. Et sunt H, K ipsarum A, A4 aeque
mualtiplices, /4, N vero ipsarum I'y Z; alia: utcuuque
acque multiplicia; est igitur ut A4 ad I''ita 4 ad 7
(V. Def. 5.). Si igitur sint tres etc.

quam in propositione praecedente vidimus, unde facile illa
derivabitar. .
) PROPOSITIO XXIL

Expressis quidem verbis in textu gracco haec propositio
demonstrata tantam est eo casu, quo sunt tres magnitudines,
et alize ‘ipsis numero aequales. Eandem autom valere gene-,
raliter, ut in enunciato propositionis asseritur, eadem ratione
demonstrari -potest, ut monuerunt Campanus, Clavius, Rob.
Simson. aliique. Nempe si sint quatuor magnitudines A, B,
C, D, aliaeque ipsis numero aequales E, I', G, H, sitque
A:B=E:F, B:C=F:G, C:D==G:H, erit A:D=E:H.
Quum enim pro tribus magnitudinibus jam demonstratum sit,
esse A:C=E:G, et iam denuo sit C:D==G:H, ves pariter
redit ad tres magnitudines A, G, D, et totidem alias E, G,
H. Atque ita semper, si res demonstrata. fuerit pro m ma-
goitudinibus, inde demonsirabicur pro (me-j=1) mtgmtudnu
bua, adeoque demonstratio est genoralis.
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HPOTAZIZ %4,

*Edv mouvoy- meos devrsgoy wov evtow dyy Adyow

xai TOITOY 71965; 'téfwguw, &y OF o héyncov 71008
J‘wuqow To¥ amoa/ loyow xas ExTOY ﬂgog 'vwag'rov'
| yod ouvTedty SE0UTOY Hek TEUTTOV TTROG &evzegov TOV
av'w'v &Eet 10/07 xal 'vgwml xci EToy ngog ufsag'tov.

Hodvov ydo v6 AR mgog d‘sm’egoaf %0 I" vov av-
%0y ggirw Adyov i wgivov w6 AE mgog wévegrov 1o
Z- éézw 6% nal mépumroy 10 BH mgoc devrsgor To
F wov aviov Loyov xei éxvov vo EOQ mgos vércprow
w6 2t Aiyw Ovt wwk ovvvediy mouivow zei siéusirov
v0. AH ngog devvegoy vo F rov avrdy Eise hoyov wul
#0ivor xui Eatov vo 4O wgds vivegrov vo Z.

"Eieel 70{9 éouv we w0 BH nQo'g zo I' otitwg vo
EO ngos %0 Z avdzoiv dge wgve I weoe 16 BH
‘otirwg w0 Z mgog to LEO. 'Emsi oml 6Ty we 7o
AB neog w6 I olirwg w0 AE ﬂ(mg %0 Z, ds 0% 70
r ngog v6 BH otiwg 70 Z ngog z0. EO- diioov agu
Zotly. wg 10 AB mgog w0 BH ovzaeg v0. AE ‘TQOQ T0
EO. Kai imel dujoyuive peyéidy avaloyoy éove, uai
ovyvedivia andioyoy Sorar éouv Goa ws vo AH moog

€or. Sponte inde fluit, yationum aequalium duplicatas,
wiplicatas ‘etc. etiam aequales esse (Baermaun.). Nempe, si
A:B=B:€, et P: Q=0Q:R, sitque A:B=P: Q, erit et (V.
11.) B: C—=0Q:R, unde A: C=P:R, et similiter de triplicata

ratione etc. res demonstrabu.ur. (Conversam huius vide in .
Excursu ad Prop. m.)

.

PROPOSITIO XXHI.

Hanc quoque pl‘oposuionem valere de quotcunque magni-
tudinibus, quamvis in textu graeco mon tam generaliter enun-
. A
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PROPOSITIO XXIV. (Fig. 334)

Si prima ‘ad secundam eandem habeat rationem
quam tertia ad quartam; habeat -anlem et quinta ad
secandam eandem rationem quam sexta ad quartam;
et simul sumptae prima et quinta ad secundum eandem
rationem habebunt quam tertia et sexta ad quartam.

Prima enim AB ad secundam I' eandem Labeat
rationem quam tertia 4E ad quartam Z; habeat vero
et quinta BH ad secundam I' eandem rationem quam
sexta EOQ ad quartam Z; dico et simul sumptas pri-
mam et quinrarh AH ad secandum I’ eandem habi-
turas esse rationem quam tertia et sexta 4O ad quar-
tam Z.

Quoniam enim est ut BH ad I ita EO ad Z;
per inversionem erit (Prop. B.) ut I' ad BH ita Z
ad E£O. Et quoniam est ut 4B ad I ita JE ad Z,
ut autem F ad BH ita Z ad EO; ex aequo igitur est
ut 4B ad BH ita 4F ad E@ (V. 22.). Et quoniam
divisae magnitudines proportionales sunt, et compo«
“sitae proportionales erunt (V. 18.); ut igitur 4H ad
BH ita 4O ad GE. Est autem et ut BH ad Fita

J \
ciata sit, similique ac praecedentem ratione demonitrn'i, Mo
nuerant Campanus, Clavius, Rob. Simson. aliique.

PROPOSITIO XXIV.

Huic propositioni Rob. Simson. sequentia addit corollaria :

Cor. 1. Manente hypothesi propositionis, erit excessus
primae et quintae ad secundam, ut excessus tertiae et sextao
ad quartam. Demonstratio eadem est cum demohstratione pro-
positionis, dummodo vice componendo wtamur dividendo.

iy
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96 BH odtwg 10 40 mgog v6 OF. "Eovi 8 sab og
w0 BH ngég vo I' otvog 0 EO ngog w0 Z+ Jiivov
aga oty ag vo AH ngog w6 I ovwg 'ro A@ 7POg
%0 Z. Eow aga Te@TOY , %l TE EENG.

'HPOTAZ'IZ' e,

Ecw réooupn peyédy dvdloyov 1, vo péyioroy uou
7a $dyorov Svo vy Aotmay peilovd oy,

"Eoto 'rwaa(m ,ueyeﬂv; a'mlo;/ov , 7@ AB, T A
E, Z, g 10 AB mgoc vo T'4 otrwe w0 E mgog vo
Z, éote 0 péyworoy pdv avedy vo AB, 8dyorov Ot
70 Z Aiyo 61 vé AB, Z wov Id, E psifovd igvy.

KeioSa yap T4 ‘uéw E Voov vo AH, v 0t Z
Tooy 70 I6. ‘

'Ensi o0y dotw ws vo AB 71008 'zo Td ovrag
70 E moog vo Z , ioov 0t v utv E vo AH, v &
Z vo IO Zouwy dge vg vo AB moos vo 4 owwg
w6 AH ngog w0 I'O. Kui inei dovw ¢ hov 70
AB,ngos orov w0 I'd olrae dpoagediy w0 AH ngog
cgacpediv 1o I'G xai downoy doa vo HB meos Aot~
a0y w0 O fovar wg Slov vo AB wgog odov o I'A.
Meilov 6t w0 AB woi I'd peilov doo xal vo HB
700 Od. Kol &uel ioov dovi vo wiv AH v E, 0
0t I'O 6 Z' vd doo AH, Z Vo ovl voi¢ I'G, E.
Kol énel, v avidog oa mpocreds, vd oAa Gvioe

Cor. 2. Ipsa antem propositio vera est de quotcunque
wmagnitudinibus, quarum priores ad communem secundam eas-
dem habent rationes, quas habent reliquae ad communem quar-
tam, singulae sc. pl’ionim' ad.secuqdam ,'oandem,'quam sin-
gulae reliquarum ad quartam; ut patet, (Nempe, si A: M=
F:N, B:M==G:N, C:M=H:N, D:M=I:N etc. erit

’
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EO ad Z; ex aequo igitur est (V. 22.) ut 4H ad I’
ita 40 ad Z. Si igitur prima etc,

. - y
PROPOSITIO XXV. (Fig 335.)

Si quatuor magnitudines proportionales sint, maxima
€t minima duabus reliquis maiores sunt. '

" Sint quatuor rhagnitudines proportionales AB, 4,
E, Z, ut 4B ad I'4 ita E ad Z; sitautem maxima
quidem. ipsarum AB, minima vero Z; dico AB Z
ipsis. I'4, E maiores esse. :

Ponatur enim ipsi E aequahs AH ipsi vero Z ae~
'quahs e,

- Quoniam igitur est ut 4B ad I'A ita E ad Z,
aequalis autem Eipsi AH, Z vero ipsi F@, est igi-
cur ut 4B ad I'd ita AH ad I'©. Et quoniam est
ut tota 4B ad totam IS ita ablata AH ad ablatam
I'©Q; et religua HB ad relignam G4 erit ut tota 4B
ad totam J'4 (V. 19.). Maior autem 4B ipsa I'd;
maior igitur et HB ipsa G4 (Prop. A.). Et quoniam
aequalis est AH ipsi E, I'O vero ipsi Z; exant AH,
Z aequales ipsis I'@, E. Et quoniam si inaequalibus
aequalia addantur, tota ipaequalia sunt (I Ax. 4.);
cum igitar HB, ©O4 maequaha sint, sitque maior

etiam A-I-B-l-C—l-D ete. : M==FejuG-}-H--I etc. .N, vel
etiam excessus quarundam priprum super reliquas priores ad
secandam, ut similis excessus reliquarum ad quartam v, c.
A-B+4C—D : M=<F-G-H—I:N, vel A—i—B-—C—D Mm
F-I-G—-H—-l N etc.) i -
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2otiv: &y dgo vov HB, 64 evicwy évrwy, xei pei-
govog w00 HB, v utv HB mpogredi v AH, Z,
7§ 0 G4 meogredy; v IO, E, cuvdyevor vd AB,
Z peifove vaiv I'd, F. 'Edv dge téconge, xat vd
e ‘ ' .

PROPOSITIO XXV.
Observante. Rob. Simsone, si sumitur, primam quatuor
magnitudinum propertionalium maximam esse omnium, sponte
iude Auit ope Prop. A. et V. 14. quartam esse omnium mi-
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"AB, cui addanter 4H, Z, ipsi vero G4 addantur
Te, E, fient AB, Z maiores ipsis I'd, E. Si igi.

Jur quatuor etc.

4

nimam. Caeterum sub fnem huius libri Rob. Simson. quatuot
‘adhuc addit propositiones F, G, H, K, quas nos exhibemus
in Excursu ad libram VI §§. 9 10\ 15. -
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(44 -
G- Opoza oynpaTe w’ﬂvi;/gay‘ué lotty, 060 TG TE
yuviag iowg &y xeted piav, xul vdg wepl Tl ioeg
yuviag misvgds avdloyov.

g " Aveimenovdore 0 eyjuard dorw, drev éxa-
TiQw TGV oynudTwY yovmevel vE wal énopevor Ao~
yov 1) Gore: '

1) Editio Basil. et cnm ea plures Elementorunt editiones;
quae toxtum graecum definitionem et enunciatorum propositio-
num habent, nominatim Orontii Fimeii, Joach. Camerarii,
Scheubelii, Peletarii, Dasypodii habent idyos. Eadem lectio
est etiam in excerptis éx Twy zov “Howvos mep) vay 176 yeoue=
solas dvoudruv a Dasypodio editis Argent. 1570, Ed. Oxon.
legit Ggoe, quam vocem etiam Petr. Ramus ponendam puta:
wverat. Conferantur tamen, quae ad'V. Defin. 9. de seriore usu
vocis ogoe dicta sunt. Candaila iam suspicatus erat, legendum
esse Adywv, quam lectionem Peyrardus e Cod. a. ernit, et in
ed. Paris. posuit. Quod ex gandallao sententia ita -interprez
tanidum erit, utramque lguram binarum rationum antecedens
et consequens comprehendere; scilicet antecedens primae et
consequenis secundae ad priorem, consequens vero primae et
antccedens secundae ratiomis ad posteriorem figuram pertinere
debent, Plleidecer. Schol. in L. VL Elem. §. 127—152. Forte
legenda fuerit uiraque vox: 4dyws Gpoe, aur potius: yyovucvd
re xal dmousva Aiyor,
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LIBER SEXTUS.

DEFINITIONES.

1. Similes figurae rectilineae sunt, quae et singulos
angulos cingulis aequales habent, et circa” aequales an-
gulos latera proportmnaha.

2. Reciprocae autem figurae sunt, quando in utraque
figurarum antecedentes et consequentes rationum sunt.

B b
DEFIN L

Austin. contra- hano definitionem monet; mor statim pas
tere, an simul consistere possit in duabus figuris rectilincie
miutua aequalitas angulorum et proportionalitds lateruni circa
aequales angulos. Atque ita haec definitio porenda aut saltimi
explicanda foret demum post VI. 4. At, quum in fguris re-
gularibus , quas liber quartus describete docet, mutua illa ae-

qualitas angulorum, et proportionalitas laigrnm lecum habear, . .

s Lgurae istae eundem numerum laterum habeant; exemplum:
¢erte eiusmodi figurarum prosm, nec quisquam generaliter as-
sexeve poterit; esse ista aodozaras Et,. quod Pileiderers obser-
vat, (Schol, ad Libr. VI. Elem. Euclid. Tub, 1800, sqq: §.

" 997, Ista nempe scholia non integra, sed saltim ad §. 238,
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y. "'Axgov Rzl yéoov lé)/ov svdeic TeTufodoe Aé-
yevee, 6vay 4 we % GAy mweog To peiloy v:(n]‘ua ot~
Tog 70 pslloy n@og %8 &lacooy. ,

J’ .quOQ EO"FL naw:og 67’7][1[{"[09 ﬂ ano Tl/Q EOQ‘U(,)?‘C
il Ty Soow nadevos dyouivy.

) ,

lucem publicam viderunt, integra tamen in scrinifs suis ela=
borata habuit beatus auctor et benevole mecnm communicas
vit, unde, ipso permittente, nonunulla in nostrum usum con-
vertimug) Euclidea rectilineorum similium definitio ipsam com-
munem similitudinis notiénem (quae lineamentornm similem
situm ac proportionalitatem requirit) ad illa adplicatam et ac-
curate determinatam sistit. Et Enclidgs, eodem moncnte, des
nominationem ‘similium triangulis in VI 8. dem&m applicat,
postqﬁam in VI, 4—7. aequalitatem angulorum ac proportio-
nalitatem laterum circa angulos aequales non solum generaliter
coexistere posse, sed sub quibus conditionibus xeapse coexi-
stant, ostenderat: tum rectilinea universim, quae iuxta suam
definitionem similia dici possint, in VI. 18. describere docet,
antequam ad proprictates eornm discutiendas progrediatur. Ch
Phil. mathem. Abhandl. von Kistrier und Kliigel. Halle 1807,
p- 16. sqq. Tpse Austin. coutra similia triangula ea esse dicits
"in quibus anguli unins aequales sunt respective angulis alte-
rius, Similes wutem rectilineas figuras plurium quam triom la-
te¥um eas esse dicit, quae dividi possint in aequalem numerum
atriangulorum similium, similiter positorum. Circa has Austini
definitiones Plleiderer. 1, ¢. observat, definitionem triangulorum
similium communem figurarum similium notionem non exhau.
rire, ot demum adiecta propositione VI. 4. eam exhauriri. Caes
tarorum vero rectilinéoram definitionem Austinianam, cum et
« multifsciam € possint” in triangula dividi, et, quid similis
qangulomm situs involvat, ab auctore non declaretur, vagam
4t ambiguam esse. Praeter necessitatem igitury nec sine in-

commodo, uni definitioni duas substitui.

) DETFIN IL
Rob. Simson. observat, definitionem 2, non videri Eucli-
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3. Secundum extremam et mediam rstionem recta
secta esse dicitur, quando est ut tota ad maius segmen-
tum ita maius ad mmus.

2. Altitudo est omnis figarae -a vertice ad basin
perpendicularis ducta,’

dis esse, 3ed cninsdam imperiti, qnum nalla Bgutatumn reci-
procaram mentio Hat ab Eudide, asc « quoquam alio geo-
metra, o definitio practerea obscure eounciata sit. Ipse au-
tem Simsom. clarius oam jta exhibumit: ,,reciprooas figuras,
triangula sc.. et parallelogrammae sunt, quando circa duos sn-
gulos latera ita sumt proportionalia’, ut latus primae sit ad lo-
tus secundae, ut veliquum secundas latas ad latus reliqguum
primae.® In adiectis deinde notis diam_generdidrem vice eins

posuit, nempe ,,duao magnitudines dicuntur reciproce proper--

tionales duobus aliis, quando sltera priorum est ad alteram po-
sterioram, ut religna posterioram ad reliquam prioram.* Sim-
sonis iudicium de Def 2. comfirmat Pleiderer. Schol, ad Libr.
VL Elem. §. 132, dum observat, Prop. VI. 14, VL 6., XL
34. etc. mon dicere, dyrimemordire parallelogramma, trimgula
otcs sed 1 oy dvnimendvdamy of whewgal x. v. A, quaram fofe
malaram sensus practerea in singularum propositionum emun-
ciatione VI 14., VI. 15, erc. diserte indicetur. Caeteram Pleix
derer, monet, Rob. Simsonis definitionem, per se ad quatuor
homogencas magnitudines cestrictam, ad solas libri VI. pro~
~ positioues guadrare. N ‘

DEFIN IV

Plieiderer. in Schol. §. 1) observat, hanc ‘definitionem now’

.,g/enuimm esse videri, cam in parellelogramma, pavallelopie

peda, prismata, cylindros, quoram altwudinves in demeatis'
commemorentar, non gquadret. Practerca eam deesse in vei»

" sione Campani, nec Proclum ad I 38, eins retionem habere:

Nempe altitudo in figura ractilinea non absolute &cnut, sed

semper_refertar ad aliquod figurae latus, quod pro basi snmi-

tur, ot significat maximum perpondionlum, - quod « puncte
Luchd: Element P, Ih L

N
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4 (Adyos i Adyaw ovyxeloQar.Aéysiar, ovay i
vv Aoywy sephixosyves p daveds moAdusrAaotaodsions
ot Teves 1). '

" HIPOTAZIZ

T voiyawe xei vd stegaddydoypappe, To Um0 0
avrd Uyos Svre, meds didyhd dovey we i Bdosig.

*Eovw sgiywve piv vd ABI', AI'A, weoaiinio-
yoopuo 0% vd EI', I'Z, vnd v0 avto dwos évia,
wjy and voi A il vy BA wdevov dyoudvyy Aéyw
Gve dovly g qi“BI" Bdote mpde wjy I'd Bdow otvag
v0 ABT spiywvoy sigos vo ADA vgiyuvov, xal
%0 EI magallyloyooupor mwoog w6 I'Z magardyho~
W“:uﬂom 1  v sy A .r

Exfefiioda yoo 9 BA ip &xavepn v uioy, ind
v O, A oyueic, xal xsicduwoey vy piv BI' foos
foae oocudynovoty wi BH, HO, =y 6t I'4 fave ioae
éopitt?nwozoiv oi AK, KA, xel émL’eﬁx«?woav. @i AH,
A@, AK, JAO ! o ' .

Kol énsi ioat oty of TB, BH, HG Ao,
ioa dovl, wai v AOH, AHB, ABT spiyove cilsj-

1) Hanc definitioriem quintam, guae apud Pegrardum des
est, at ipso teste in omnibus codicibus o(}uanquam in Cod. a.
tantum in margine) reperitur (nisi quod pro zivd legunt 7i-
vds) ex ed. Oxon. huc reposmnimus, non quod ipsam genui-
nam esse putaremus, sed quo melius ea, quae viri docti de
VI &. Dez disputant, intelligi possint. Campanus hanc defi-
nitionem non habet. Ed. Basil. pro #wd, quod Oxon. habet,
legit zuvds.  Vide caeterum Excurs. ad finem huius libri,
aliquo figurae in hoc latus demitti potest. Iam vero vel anum
aliquod figurae punctum ab hac basi magis distat, quam re-
liqua figuraé puncta quascunqnue, et tum perpendiculam ab hoc
puncto in basin demissum altitudo figurae, quatenus ad hanc
lmin refertur, vocatur: wvel plura figorae pungta unam ‘ean-

-~
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(5. Ratio ex rationibus componi dicitur, quando
rationum quantitates inter se maltiplicatae' illius fmunt
quanmatem )

PROPO'SI’T-.'IO I (Fig. 373.)

Triangula ¢t parallelogramma, quae eandem altitu.
‘dinem habent, inter se sunt ut bases. .

Sint triangula ABI'y AI'A, parallelogramma vero
EI'y I'Zy quae eandem altitudinem habent, nempe
perpendicularem ab 4 ad B4 ductam; dico, esse ut
basis BI' ad I'4 basin ita triangulum ABI" ad trian-
gulom A4, et parallelogrammum ETL ad parallelo-
grammum FZ- .

. Producatur enim B ex utraque parte ad puncts
6, A, et ponantur basi BI" aequales quotcunque BH, '
HO, basi vero I'd acquales quotcunque JKs. KA, .
et iungantnr AH, Ae_, AK, A R
Et quoniam aequales sunt I'B, BH, HO inter se,
aequalia sunt et 4OH, AHBy ABI' triangula. inter

demgue inter se a basi distantiam habent, adeoque .. 34, Cor.
4, in vecta basi parallela sita sunt, ea ipsa distantia a basi
sutern maior est quovis perpendiculo ex alio quqcun‘iue figurae
puitcto in hanc basin demisso, tum iterum communis illz pun-~
ctorum -a basi distantia vel porpendiculum mains guovis alio
a reliquis figurze punctis non in recta ista basi parallela sitis
demisso altitudo Figurae ad hanc basin relata vocatur. Iraque-
in tritngulo guidem perpendiculum a vertics in oppositam ba-
sin demissum, in pnralleloglammo autem perpendiculum o
puncto quocunque rectae basi parallelas in basin demissum
exit altitudo figurae, quatemus ea ad hane basin refertur. Quum
igitur duae figurae imter easdem parallelas -constitutae -siut,
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Aotg* doasthaciov dow doviy 9 O fdowg vig BI fu-
ocag, vosavvaniaoioy dott xat v0 AQT vgiywvoy vov
ABT zotyovov. Aid vd evvd 8y doemdasiov dotly .9
T4 Bdowc vijc J'4 Bdoewg, gocavramhdooy iove %l
%0 AAD voiywvoy w0 ATA voiyuvov: xui - &l foy
doviv- ff OF Bdog v I'A fBdoes, ioov éavi xal T0
AOT zolyovoy v6 AN votyaver xal & vswégéyee 7
Or pdoc vijg I' A feoswg, vmegéyee xai vo .AOT voi-
yovoy vot AAIL vorywvov: xel sl &aoowy , Hagoov.
. Ttoodpwy &) Svvwy ueyediv, dvo piv fecswy vov
BI', I'4, dvo & wvoiywvey wiv ABI, AI'A, si-
Aynver lodwis moldemidowr wijg udv BI' Sdoews wok
- 200 ABT votydvov, jve O Bdorg xal w0 ABT vgi-
yovoy: wic 0t I'd fooews xai vou A4 zoyuvov
dide & Svyey’ lodug mordemAdoie yve A Beoeg ual
w0 AAT spiyovor wal dédenver Gve ol v'nege'xu %
Or poos v I'A ﬂaaewg, 'vnsgexet %t 76 AOT
Tolynvoy Tov AAT 'rgt;«wov' sat & ion , Toov* wai &l
ogrwv, Flavvor. onwy doa wg y BIN ﬂaozg 708
vy T'd Bdowy otivwg w6 ABI vpiyavoy npos w6 AT'A
TOIyUVON.
Kal et zov ,ukv ABI frgtyw'vou Jm).amo'y dome
w6 ET nagool).a).oygup,uov, zou 0t AI'd 'z(uyoww
Jm}.am(w dove w0 ZI napallq).quu;mov » %6 0F

eandem alutudmem habent, et vice versa Cor. 3._ et I 3%
Cor, 4.

DEFIN. V.
De hag dobinitione vide Excursum sub finem huius libri,

PROPOSITIO I.

Obs. 1. Demonstratio partis prioris supponit corollniﬁm
ex J. 38. deductum simile corollario 2. ex Prop. 36, deductos

I3
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se (L. 38.), quam multiplex igitur ‘est basis @I ipsius
- BI" basis, tam muluPlex est ¢t triangulum 46T lpsms
ABI" wianguli. Ex eadem ratione quam multiplex est
basis I'/ ipsius I'4 basis, tam multiplex est et trian-
guum A AT ipsius AI'A trianguli; et (I. 38.) si ae-
qualis est basis OI'" ipsi basi I, aequale est et tri-
angulum ABI ipsi triangulo AAT; et si superat ba-
sis OI ipsam basin I'/, superat et triangulum A4OT
ipsum triangulum AAI'; et si minor, minus. Qua-
tuor igitur existentibus magnitudinibus, duabus quidem
basibus BI', I'4, duobus vero triangulis ABT, AT'4,
sumpta suat aeque multiplicia basis BI' et trianguli
ABI, ipsa basis OI et triangulum AGI; basis ,vero
I'd et trianguli 4I'4 alia utcunque aeque multiplicia,
basis I'4 et triangutim AAI. Et ostensum est si
‘superat basis @I fpsam I'4 basin, superare et trian-
“gulum A@H ipsum triangulum AAI"; et si aequalis,
- aequale, et si minor, minus;. est igitur (V. Def. 5.)
ut basis BI' ad basin I'f ita triangulum JBI' ad tri-
angulum AI'4. -

Et quoniam trianguli 4BI' duplum est parallelo-
grammum ETI' (I. 41.), ipsius vero trianguli 4I'S4 .
duplum est parallelogrammurn Zf' partes autem eandem

guod pariter locum habere diximus od I, 38., nompe n'iangula
" in iisdem parallelis constituta, sed super basibus inaequalibus,
insequalia esss, maius nempe illud, cuius basis maxor sit. Cf,
" PHeiderer. 1. c. §. 4. ’

Obs, 2. Quamvis autem enunciatum propositionis et ex-
positio supponat trianglila et ypuallelogrammt\ invicpm con-
tigua, super basibus in directum iacentibus constituta, et qui-

dem in adiecto schemate ad oppositas partes lateris communis

. L 4
’ &
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péon woic woovTes mllan).ammg To¥ awov e’xet Ag=
yor éovey agc& wc vo ARP 'rgtyowov wgog 70 AT4
roiyuvoy attwg vo EI ﬂwgallﬂloygayyov ngog frov
Zr nagallnloygay,uov. "Ermet oty éd‘slxﬁﬂ, wg 9
piv BT ﬁa(ng wgog vy I'd oivwg vo ABF 19q/w-
vovy ngog vo ATd zgrywww, wg 8¢ w0 ABT 'rgquvov
7Qog 70 .AFA volywvoy ovrwg v0 EI naeu)lnloyga‘un
po» mpog w0 ZI ﬂagallqloyga,u[wv' x0i g doo 4
BT Buaoes mgos oy I'd Bdow ovrwg 70 EI mepei-
).qi.oyga‘u‘uw ngog v ZT nocgal).nloygay‘uov. Te
doa Tolywva, xal ve &k,

IIPOTAZIZ §.

"Ed» 'tge;/myov gl piuy Tov nlsvng aydy ug
svdeia 1), amx).oyov veual Taf vov zgtywvo'v mwhevgas:.
nou 3dv ai vou cg;ywvov shevoal amloyov r‘unﬁwaw,
9 &l vdg vouds dmlevypévy evdeie mwagd ¥ Aoi-
ny dovae Tol ToLywvoy nlw@a’m

1) Edd, Basil, et Oxon. luo et sub finem propositionis
addunt wagdldylos, quam vocem, quum in Zegd jam conti
neatur, ex fide Cod. 2. cum Peyrudo omisimus,

dolineata, demonstratio tamen aeque pertinet. ad tilangzula et
parallelogramma aequalium altitudinum: quibus ita dispositis,
ut bases illorum sint in eadem recta hnea, et fgurae ipsae ad
casdem huius rectap partes recta per vertices triangulorum
ducta ei, in qua_ bases sunt, fit parallela (1. 28. L. 33.); pa-
rallelogrammoram vero latera basibus opposita in eandem in-
cidunt rectam, ei, in qua bases sunt, parallelam (I. 28. I, 33.),
Quare triangula etism ot parallelogramma aequealta sunt uti
bases. (Pfeiderer. 1. c. §§. 5—8. Rob. Simson, Cor. ad VI.

1. Cf demonstratio et ﬁgura Clavii, et expositio Ptoeli ad
L 38, qui_ita habet: £é adzo vwoe oidiv Jiaploss 7 év vals A
avrals &ves wepaldylos, Hdvre yog té v uuc avrads ovra
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habent rationem quam earum aeque multiplices (V. 15.);
est igitur ut triangulum ABI' ad triangulum AI'A
ita parallelogrammum EI' ad parallelogrammum ZT'.
Quoniam igitur ostensum est, ut basis BI' ad basin
I'4 ita triangulum A4BI' ad triangulum AI'4; ut
autem triangulum - ABI" ad triangulum AI'A ita pa-
rallelogrammum ET ad paggllelogrammum ZI'; igitur
(V. 11.) basis BI" ad basin I'{ ita parallelogrammum
EI' ad parallelogrammum ZI'. * Ergo triangula etc,

PROPOS]ITIO II. (Fig. 338)

. Si uni laterum trianguli parallela ducatur quagdam
recta, illa proportionaliter secabit trianguli latera; et
& trianguli latera proportionaliter secta fuerint, recta
sectiones coniungens reliquo trianguli lateri parallela .
erit, o

napedlilows $xd 76 avrd dore inyos, xal dvamdde. “Tyos yie
-dorew 1] dma Tis irépas magaddilov xddevos Emi Tiw Aosmiy.

Obs. 3. Propositiones I. 35—38, theoremate VI. 1. qui-
dem comprehenduntur, sed, "cum huius domonstratio illis ni-
tatur, nmon eimul cum hoc una stabiliri demonstratione dici
possunt, quamvis Proclus 1. c. contrarium asserat. Pfeiderer.
1. c. §. 10. : . '

Obs. 4. Pavallelogramma et triangula recringula, quae
unum latus circa angulum rectum commune, vel aequale ha-
bent, esso ut altera ipsorum latera circa angulum rectum, as-
serto generali. VI, 1. et Obs. 2. ¢omtinetur. Hinc pn‘allelo-‘
gramma et triangula, primum rectangula, tum (L 35. L 37.)
quaelibet super eadem vel aequalibus basibus constituta, sunt -
uti altitudines. Quod ipsuwm Clavius simili modo infert, Gome.
mandinus p olixins, nec legitime deducit. Pleiderer. 1. c.
¢§. 11. 12, '
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" Teeyuvov ydo to6 ABI mopdldyhos pud vy
nievody 7§ BF fydw 4 AE- Myw ome éovly og 9
Bd mgig vy A4 ovvws 4 I'E ngos sijv EA.
“Enelevydneey yép ol BE, I'4.

*Ieoy 87 Zove vo-BAE vpiyovoy v I'4E cg:yw'vai,
&l ydp wijs overg ﬂaocwg dows vijg 4E o év 'r;mg
avTeis nagallqloag wcg.dE BF "AAo &€ o v
AA4E splyavoy vd Ot ioe mgog ¥6 avro Tov avroy
et ldyov- douer o’z'pa. ds 50 BAE reiymfow ng‘o‘g 50
AAE wgtywvov otswg %0 I'dE rgtyawov 7908 'zo
AAE wpiywvoy. AW wg ,ukv w6 BAE 1‘9(70)1‘01’ '
ngds v0 AAE ovvus 1 BA mgos vy A4 vnd yde

Obs. 6 Ea, quae Qbs. 4. ad initium dicta sunt, com-
plectuniur Lemmata Elem. libro X. vulgo inserts, nempo ante
X. 23. X. 32. Lemm. 2. ante X. 3, et Lemm. 3, ante X. 34,
PHeiderer 1. o. §. 13.

Obs. 6. Per deductionem ad impossibile similem ei,
quae demonstrandis I. 39. I, 40. adhibetur, facile demonstran-
tur VI Prop. 1. et Obs, 2. es Obs. 4. conversae: nempe tri-
angula et parallelogramma, quae sunt inter se, ut bases, ae-
quales habere altitudines, vel eandem; et quae sunt inter se,
ut altitpdines, aequales habere bam, st unam et eandem non
Babeant. Cf. Peiderer, . ¢. §. 14, Clavius, aliique.

. ’
PROPOSI TIO 1L

Obs. 1. In Prop, 2. sumitur, rectam, quae basi trian-
5uh parallela ducitur, necessario convenire cum reliquis wri-
anguli lateribus ipsis aut productis, quod quidem necessario
Reri patet ex I. 29, Cor. 3. CF. Pleiderer. I, c. §. 15,

Obs 2. Ex VI. Prop. 2. quod nempe sit BS: 44=TB:
EA, sequitur etiam, esse inverse J4:BJ=—EA:I'E (Prop.
B in Excursu ad Libr, V. Elem.) et componendo (V.18.) 4B :

( )==,4r: (gf.), et alterne (V1.16,) B4:I'B=a4:EA,
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P

"Prianguli enim 4BI uni laterum BT parallela du-
‘catur JE; dico esse ut B4 ad 44 ita I'E ad B A.

lungantur enim BIE, Ira..

,Aequale igitur est triangulum BAE triangulo I'4E
(1. 37.), in eadem enim basi sunt JE et intra easdem
parallelas JE, BI. Aliud autem quoddam triangu.
lum est AJE; aequalia vero ad idem eandem habe.it
rationem (V. 7.); est igitur ut triangulum BAE ad
triangulum 4AE, ita triangulum I'JE ad triangulum
AAJE. Sed ut triangulum BAE ad AJE ita Bd ad
dA; nam cum sub eadem altitudine sint, nmempe sub

ot AB: AT=Ad: AE=Bxa: EI. Cf. PHeiderer. L. c. §§. 16.
17, 22, - : . .

Obs. 3. Pariter earam propositionum omnium, gquae
Obs. 2. continentur, conversae eodem modo locum habent,
ac in parte altera VI. Prop. 2. Conversa partis psioris de-

monstratur. Nempe ex suppositionibus ,AB:(’;‘B! =ATI;

( g?) dividendo (V. 17.), pariterque ex suppositione BY: I'E

==4A4:EA altorne (V.16.) consequitur, esse BS: 4 4=I'B: EA,
unde ex parte altera 'V, Prop. 2. consequitur, omnibus his ca-
sibus esse rectam AE parallelam basi. Cf PHeiderer, 1. %
§9. 20. 21, 22,

~ Obs. 4, Quae in VI Prop. 2. similiterque ea, quu in
Obs. 2. ot 3. continentur, pariter locum habent, si recta 4B
jta ducatur (Fig. 339. 340.), ut non ipsis trianguli ABI" late-
ribus, sed saltim iis vel ultra verticem A, vel ultra basin BI'
woductis occurrat, quod facile eodem modo probatur. Cf.
Pleiderer. 1. e. §§. 23. 24. Uude et Rob. Simson. et Play-
fair. rem ita enunciant: si uni laterum trianguli parallela quas-
dam recta linea ducta fuerit, preportionaliter secabit reliqua'
- trianguli latera, vel latera producta: et, si latera manguh. vel
Jatera producga proportionaliter secta fuerint, quae sectiones

»~ .

<
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v0 a0 Uywog ovie, Ty dme vou E nl vy AB xa-
Sevoy dyouivny, meos drdyld slow wg af Poosicl
A 5o evrd &y w‘g vo. T4E vg;’;fwvov ngo‘g vo AAE
ovvwg oj TE ngoc vy EA4 ol w¢ dea 9 BA meos
"oy 44 odvug 1 QE woos vy EA,

A &) ai v00 ABT speydvov mdsvgat ol AB,
AT evdloyov verpjodwoay sovd vd 4, E onueic,
¢ 9 B4 wpds vjy A4 ovvwg o TE meds vnv EA,
wocl ém{sdx&m 7 4E- Myw Gve wagadydog dovev 7
A4E +7 BT

Tuy 7«9 CVTOY uawauwaa&awwv, el 2oy wig
"4 B4 sgos m]v 44 ovwc n T'E ngog ey EA,
all’ g ,uéw q BA mgos mjy 44 owwg 70 BAE 't@b-,
yovoy ngog 70 AAE 'tglyw'vov, wg 0t T'E moog fmv
EA4 owg:c vo T'dE 'tg'ywwow wteog v6 AJE frg:ym-
yov* xoi wg doe v0 BAE vplywvoy mwode v6 AAE vpi-
yovoy otivwg 30 ITAE voiyuvoy mgog ©0 AAE voi-
yovor. ‘Exavégoy doa viv BAE, T'AE cpywvay
ngds 10 AAE tglywvoy wov aivy Eyse Agyov. “Ioow
doa 20vl v¢ BAE woiywvov v TAE vouyevy: xoi

coniungit recta linea ';eliquo trianguli lateri parallela erit. Om-
nia, etiam ea, quae in observationibus 24 dicta sunt, sic
etiam licet complecti: quae ab cruribus eiusdem anguli, vel
duorum ‘angulorum ad verticem oppasitorum per duas rectas
parallelas tam vorticem inter ot alteram earum, quam ipsas
inter patallelas abscinduntur segments, sic proportionalia suut,
ut, quam rationem mutuo habent duo segmenta unius cruris,
eandem invicem habeant duo segments homologa;, seu simi.
liter sita 'cruxis alterius ; et ut singula unius cruris segmehm
ad segmenta homologa cruris alterius sint in eadem ratione.
Viciesim parallelae sunt rectac, quae ab craribus eiusdem an-
guli, vel duorum angulorum ad verticem oppositoram, seg-

Y
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perpendiculari ab E ad AB ducta, inter se sunt ut
bases (VI, 1.). Ex eadem ratione ut triangulum I'ME
ad AAE ita TE ad EA; ut igitur Bd ad 44 ita
I'E ad EA (V. 1)

Sed ‘trianguli| ABT latera AB, AT proportiona.
liter secta sint in punctis 4, E, ut B4 ad 4d ita
TE ad EAd, et mngantur AE, dlCO parallelam esse
4E ipsi BI

lisdem enim, constructis, quoniam est ut B4 ad
44 ita TE ad EA, sed ut B4 ad AA ita triane
gulum BJE ad triangulum A4JE, ut I'E vero ad
EA ita triangulum FAE ad triangulum AAE (VI 1.);
erit (V. 11.) ut triangulum BAEF ad triangulum 4A4FE
ita triangulum I'JE ad triangulum 4A4E. Utramque
igitur triangulorum BAE, I'AE ad triangulum AAE
eandemn habet rationem, Aequale igitur est (V. 9.)
triangulum BAE triangulo I'JE; et sunt super eadem
basi 4E, Aequalia autem triangula super tadem basi

menta alterutro ordine indicato propartionalia abscindunt. Cf.,
Pheiderer. 1. c. §. 25.° Denique observari potest, similes pro-
portiones locum habere, si non duse tantum » sed plures re-
ctae parallelae a cruribus anguli, vel duorum angulorum. ad
verticem oppositorum segmenta abscindant, et vice versa, Cf.
Tacquet. VI. 2. Cor. 1, :
+ Obs. 5. Pariter duas rectas non contiguas, dusbus in-
serceptas parallelis, pariter ab tertia his parallela proportiona- -
Yiter ‘secari, et vicissim, facile probatur, et ad segmenta etiam
plu/ribus, quam tribus rectis inter se parallelis abscissa extendi
potest. Cf. Pfleiderer. L c. §§. 29. 30. 31. et, gnae ibi citan-
tur, demonstrationes Euclidis in VI. $0. et XI. 17, adhibitae.
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slowy i vis aviie Pacews vig AE. T 6% ioe voi-
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IPOTAZIY §.

*Edv voiyuvov 7wma d‘zxa 'z,m;«?*r] ,.1q O fce/wowu
oy 7wwow s‘v#sm wey/w; xat vy ﬂuow , d g S
gewg TwipaTe Toy avToy §Eer Adyov Tels Aomais voU
ToLyuvoy mhevpais' ai ddv Td g Sdoswg TurpaTe

‘g0y avTov &y Aoyov vaic Aowais To¥ Teipwvov mhev-

oaig, 4 Gmo ic. x0QUyrs ni vy Touny Emlevyyu-
pévy svdsle dige Téuver Ty To¥ Tgiyuvoy yaviaw.
L4 ' .
: PROPOSITIO I o

Propositio haec valet de triangulis aequicruris pariter ac
non aequwruns Et de aequicruris quxdem paxs prior propo-
sitionis iam ex I. 4. pars posterior ex I §. patet, CE I. 26.
Cor. 1. 2 Quod triangula non aequicrura attinet, illud ante
omuia facile ostendetur, rectam, quae angulum ad verticem -
bifariam segat, basin ad angulos obliquos (in aequicraris an-
guli funt recti) et in paites inaequales secare , sic, ut minus

* segmentum adiaceat cruri minori, atque is angulus acutus sit,

qui cruri minori opponitur. Nempe, si (Fig. 342.) AI'> 4B,
ot A4 sogulum BAT bifarism dividit, ob angulum B>

(I, 18.), sunt anguli B-dAB>I'4-dAL, ideoque (I, 32.)

AdI™> A4B. Et, ab AI' abscissa AE==AB, et iuncta recta

4B, sunt (1. 4.) 4E=dB, et ang. AE4=AB4. Quare, pro-

ducta AB versus Z, est ang. ABZ=—AEI (. 13.). At 4BZ

> (I 16.), ergo 4Er> T, ideoque 4I'>A4E (1. 19.) i.-e.
A4I> 4B. PBeiderer. 1. c. §§. 32. 33,

Obs. 2. Quae igitur triangili non aequicrari basin BI’
bifariam secst ex vertice trianguli A ducta recta 4H in huius
segmentom 4 [ incidit, proinda in inaequales dividit angulum
ad verticem BAI', sic, ut maior sit angulus BAH, qui mi-
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constituta. et intra easdem parallelas sunt (1. 39.). Pa-
vallel:. -gitur ¢st AE ipsi BI'. Si igitur trianguli etc.

PROPOSITIO L (Fig 34L).

Si trianguli anguhis bifariam secetur, secans autem
angulum recta secet et basin; segmenta basis eandem
habebunt rationem quam reliqua trianguli latera; et si
segmenta basis eandem habeant rationem quam reliquas.

trianguli latera, recta a vertice ad sectionem ducta bi-
fariam secat trianguli angulum.

TN Ty

N

mori cruri 4B adiacet: eademque AH obliqua est basi, ob an-
gulum AHF> obwso 44T, et AHB< acuto A48 (I. 16.),
quae posterior pars etiam ex I. 25, consequitur, Cf. PHeide-
rer.l.c§§34.85 .
" Obs. 3. In demonstrations VI Plopo 3., quae complet
ea, quae Obs. 1.'2. dicta sunt, ostendendum est ante omnia,
rectam ['E (Fig. 341.) convenire cum producta BE, quod fa- .
cile ope I. 29. Cor. 3. fiet, vel smili modo, quoé in déemon-
stratione VI. 4. res ad I, Ax. 11. vel I, Post. 5, redacitur. -
Poterat autem constructio etiam ita absolvi, ut a producta BA
abscinderetur aegfnentum AB=AT, ubi tum facile ex yarto/
posteriore VI, Prop. 2. ostenderetur, iunctam I'B purallehm
esse rectae 4B, Et forte haec ipsa applicatio partis posterioris
VI. 2. indicaverit, hanc constructionem, et, -quae inde Huit,
demonstrationem g.nuinam potius esse, quam quac nune in
elomentis exstant, quae, nisi suppleantur, quae initio huius
observationis diximus, quodammodo manca videri possxt. CrL.
“Plleiderer. L. ¢ §§. 37—40.
Obs. 4. Rectae A4Z, BH, I'E (Fig. 343.) bifariam se-
cantes angulos cuiuslibet trianguli, ot ad latera usque oppo-
sita productae, it se mutuo in punctd sectionis commani 4
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Eom *tgcymtor o ABT, xai tum;o#m 7 vno
BAT ywvia diya om6 vijg A4 svdsiag Aéyw 6~ Eoviy -
ue o BA moog wijy AT olvwg 1 BA meos vijv AT

"Hyda ydo Sl voi I v A4 mugdrdyhos 4 TE,

ual dray Fetoe 7 BA ovpmimvire avvy xeve vo E.
-~ Kalbdmel el nga).).'r;lovg vde A4, ET' 5S¢
dvémeoev 7. AL, 7 apa vno AT'E yowla oy éovl fm
one I'dd. "Aii o vno T A4 v Ym0 BAA dno-
xervar ioy xai 9 vwo BAA dpe ©f vmno AI'E dowiv
boy. Iladw, émst &g mxgulh;'lovg vag A4, EI' ev-
Oeia vimeoey 1§ BAE, 1 dnvog povie 9 vno BAd
- {oy doti wy £Wog vy vwo AEI. Ed‘slxﬂ'q d¢ xal 9o

(Obs, 2 ad IV. 4. Cf Pﬂelderer. §§. 41. 42.) dividunt, ut
chinslibet segmentum adiacens angulo trianguli sit ad eius seg-
mentom “adiscens lateri opposito trianguli, ut summa laterum
wridngali domprehendentium illum angulum est ad latus hoc
ei oppositum; tota autem recta sit ad segmentum ipsius ad-

‘ ucem ( lneu) ‘trianguli, ud perin.:elur ‘,’trimguli— ost ad

-(htmuam laterum circa hunc mgnlnm). , qup‘e ex VI-’5.

oc latus..

AB: BZ, ob ang. AB4=ZBd4
mdd:«l&: AL': pz, ob ané Al'd=—=7ZI'd

.  wgB AT B (V. 12) ,
ot Linc 42 (4 24 Y=g arvar: ("B’*“‘ Ty (v. 18).
‘Eodemque modo ostenditur, esse
BH:BA: AH==AB4-B -} Al's AB4-BT: AL
I'EB:Tda: dE==AF-}BI'“}=A4B: A-}-BI': AB.
Nominatim itaque in triangulo aequilatero sunt

AZ:A44: 42 ,
BH:Bd4: 4H Y=3:2:1, ‘

IE:T4: JE
- Plleideret, 1. o M 43, 44,

¥
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Sit triangulum ABI's .et secetur angulus BAr
bifariam ab. ipsa .44 recta; dico esse ut B4 ad ar

ita B4 ad AT

Ducatur enim per I' lpSl A4A parallela T'E (l' 3. ),
et producta B.A conveniat cum ipsa in E,

Et quoniam in parallelas' 44, EI recta incidit AT';
ergo angulus AI'E aequalis est angulo I'4d (1. 29.).
Sed I'A4 ipsi BAA ponitur aequalis;. ergo et BAS
ipsi AT'E est aequalis. Rursus, quoniam in paralle-
las A4, ET recta incidit BAE, angulus exterior B.AA4 )
agqualis est interiori AEI (I. 29.). Ostensus autem
est et AI'E ipsi BAA aequalis; ergo angulus A'E

Obs. 5. Vicissim, si recta 42 trianguli perimetro ter-
minata, et aliquem eius angulum bifariam dividens iiq seca-
tur in puncto 4, ut sit 44 : JZ==AB-|-AT : BT ; cacterac otiam
rectae per punctum huius sectionis 4 ex verticibus angulosnm
mnnguh ductae bifariam hos mgulos divident, Non enim bj-
fariam dividant angulos B, I rectae B4, I'd, sed BO, I ‘
(Obs. 2. ad IV. 4.): itaque foret (Obs. 4.) 46: 6Z=<BAje
ATl BT (Obs. 4.): ideoque 48:0Z==AA1:4Z (V. 11.), 4Z:
0Z—AZ; 4% (1. 18.) et 6Z=4Z (V. 9.) tonra I, Ax. 9,
8imili modo enunciantur,. &t vel immediate similiter demon-
strantury vel ad proxime prascedentem casum ope V. 17, re-
ducuntar conversae reliquarum paruum Obs. 4. Peiderer. 1,
C. §§ ‘}5. 4.60

Obs. 6. Quodsi iam recta ducatut, quae bxfarum divi-
dar angulum exteriorem ad verticem trianguli, recta ita ducta
1) in triangulo aeqmcmto ABI (Fig. 3%1.) parallela et basi
Br. Nam, quum ex supp. angulus ZAQ::QAB—ZAB_B%—I'
" (1. 32.) =B=F (I. 5.), adeoque 64 parallels yeotre BI’
(1. 21.). Et convetsa quoque, nempe, si @4 parallela sit re-
ctae BI',  fore angulum ZAB ad €4 bisectum, ope I. 29. et
1. 5. facile ostendetur. 2) In triangulo autem mon aequicruro
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~ Und ATE w5 vnd BAA ion, el 7 oo ATE o;c'gw
 yavia o5 vmo AET dovly iop dGeve xel mhsved 9
AE mheved v AL éovly ion. Koi dmei vgeyuvov
vo6 BI'E moge. piay siv mwhevouy vy EI fuvar of
A4 dvdhoyov do doviv g 9 Bd meos vy AT ot~ -
swg 5 BA moos wijy AE. “Ioy 8 9] AE v AI*
og ‘dge o BA mpos vy AT ovitws 3 BA mpog vy
Aar. - : T
"AMrd 84 ¥orw wg 1f BdA weos vy AT oiivwg 1
‘BA mgog vy .AP wol &melevydn 4§ AL AMyw ou
diye TéTpamuL 9 Ugrn BAP yovie ¥mo vig Ad ev~
Seleg ;
Tav ;mg ovTAY xmaonvuo&ewwv, é’ml oy g
v B4 ngog m]r ar bwwg 4 BA mgos vy AT,
chhe xat ug 1f B neos 'mv AT ovvwg oviv o] B4
srgog vy . AE ftgtym/o'u yag 'woti. BI'E naga pioy
vy swhsvpiy vy El nvec § A4 vai wg doa 4 BA

.

(Tig. 345.), si angulus exterior ZAB bisecetur recta 46, haec.’
ipsa recta cam bagi BI producta ad eam partem, ad quam est
¢rus minus 4B, concurret in puncto alique . Nam, quum
'anguliu ZAB=I4-ABI (L 32), at ABL> I (1. 18.) erit

ZABL2ABT, adeoque QAB_ <ABT et OAB-!-ABH

, <ABF--ABHL2 rect. (I 13.) undo 64, BH ox luc parte
concurvént (1. Post, 5.). PHeiderer. §§. 47. 48.

Obs. 7. Recta 40, quas angalum externum ZA4B trian-
guli non aequicruri bisecat, cum basi ad partem cruris mino-
ris ‘productam concurret (Obs. 6.) et ita quidem, ut segmenta
in ipsa inter puncium hoc concursus et terminos basis abscissa
BH, I'H ¢andem habéant rationem, quam trianguli crara B4,
I'A quibus adiacent. Abscindatur enish ab AT recta 4E=AB,
ot fungatur BE, eritque anguluy ZAB=4BE-+AEB (I. 32.)
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ipsi AET est aeqliahs ; quare et latus 4K lateri AT
est aequale (I 6.). Et guoniim uni latrum trianguli
BI'E nempe ET parallela ducta est Ad; erit (VL. 2.)
ut BA ad AT ita BA ad AE. Aecqualis autern est

AE ipsi Al wt igitur B4 &d AT ita BA ad AL\

Sed sit ut B ad JP ita BA ad AP et mngatur
Ad; divo bifariam sectum esse angulum BAT ab A4

“ récta.

o

lisdem enini constructis, quoniam est ut B ad

Al ita BA ad AL , sed et ut B ad A4 ita est BA -

ad AE (VL 2.); trianguli enim BIE uni lateri EI'
parallela ducta est 4 ; erit igittr BA ad AT ita BA
ad AB, aequalis igitur AI" ipsi AE (v 9) quare
: -—QABE 1. 5., adeogae O/IB=<—‘—-==>JBL, et AH pa=

rallela vectae BE (1. 27.), adeoqite BH: I'H=AE: AT (Obs.
2. ad VI 2) ==4B:4P (V.11.). Vicissim, si BH: [H=

AB: A, inncta AIT aigulum ZAB bisecabit. Rursus enim, .

fncta AE=AB, iunctaque BE, eiit BH: [H=AE: AT (V.
11, ), adeoque rectae *AH, BE pavallelae ' (VI. 2. Obs. 3.),
proinde angulus GAB_..ABF (I: 29.), et ZA46=—AEB (I
29, adeoque ob ABE—=AEB (1i 8.),. etiam @ AB=ZA0==
"Z4AB . - . '
2+ Cf PhReiderer. 1. c. §. 48,

) Obs 8. Poterat autem iuberi, ut iccta BE reolad 45
paiallela agatur, et demgnstratio eodéem modo absvlvi ac in
textu elementorum VI 5., atque bac ratione rem efficiunt

Rob. Simson. i Prop. A: post’VI. 4, insertay quae idem enun- .

ciat, quod Pmuedms Obs. 1., ac Pliyfar. Et Simsons gui-
Euctid, Element. P, IL - - M )
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IIPOTAZIZ‘:Y .

Tav l’aoywmwv 'tgtymrwv dvadoyoy eloty wi mhev=

A}

gm oi mepi Teg ioag ;/muag, xub -ouoroyor i VMG .
. wdg igeg ywving Umoreivovowr nikevoei. .

dem monet: ,,casus secundus, qui habetut in Prop, A, pari
ter utilis ac primus, tertiag propositioni additus est, videlicet
is, quo angulus trianguli exterior bifariam secatur recta lmen
Demonsuratio eius simillima est demonstrationi primi casus, et
ob hanc forsam causam tum ea, tum enunciatio casus, omissa
est ab imperito quodam editores Pappus certe hac tanquam
propositione . elementari (simul cum ipsa VI. 3.) utitur in
VIIL Prop. 39. Collect. Mathem.* Utramque etiam proposi-
tionem, nempe VI. 3. et alteram ei similem Obs. 7. allatam

. uno, enunciato complectx licet, quod et Playfm. notat, Cf.
Pﬂexderer. L c. §9. 49, 50,

Obs. 9.. Quodsi simul anignlus trianguli non aequicruri
BAr (Fig. 346.) recta A4, et anguli externi BAZ vecta BO bl-
secetur, angulus 446, quem rectae 4J; A6 efficiunr, rectus
erit. Nam, quum BAZ4-BAT'==2 Rect. (I. 13 orit OA4—=

B B : A
_/_1?_*_2124_{'_____ Recto. Quodsi super eadem basi BT alind

triangulum «BI' constitutum sit, cinjus grura eandem inter se .
rationem habent, quam crava trianguli 4B, ita, ut sit aB:
«I'==AB: AT, et bisecetur etiam hulus triangnli angulus ad ver-
- ticem Bal', et qui ei deinceps est, LaB, rectae bos angulos bisecan-
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et angulus AET angulo ATE -est aequaiis (I.5.) Sed
AEI‘ exteriori B.AA aequahs (I. 29.); ATE vero al-
terno I'AA est aequalis; angulus BA44 igitur angulo
T' A4 est aequalis. Itaque angulus B AT bifariam se-
ctus est ab .44 rectan Si igitur trianguli ‘etc.,

PROPOSITIO 1IV. (Fig 347.)

Aequiangulorum triangulorum proportionalia sunt la. .
tera circa aequales angulos; et homologay quae aequa-
les angulos subtendunt , latera.
tes ad eadem puncta 4, H bascos ipsius et productae vergent,
ad ‘quae vectae A4, ‘AH, quae angulos BAT', ZAA bifaxiam
secant. Si enim fieri potest, recta v. ¢., ‘quae angulum Bal
bifaviam ‘secat, secet basin in puncto X, 'quod a # diversum
sit, ‘erit'q‘lie ex VI. 3. BK: T'K=DBa:Ta=BA: I'4 (supp.)
==B4: T4 (VL 3.), adeoque erit BI': T'K=—BF: 4 (V.18.),
et 'K=I4 (V. 9.), quod est absurdum. Et eodem modo
res de recta, quae angulum {oE bifariam secat, probatar.

Obs, 10, Quum rectae He, Aa pariter inter we rectum
angalum efficiant, idemque obtineat in omnibus triangulis non
aequicruris super eadem basi BF constitutis, quorum crura
eandem inter se rationem habent, vertices omnium eiusmodi

trjangulorum erant in semicirculo super HJ descripto, sive

" iste semicirculus erit locus geomelricus 'ven%::um on’mium tri-
angu]ox;unf s quoram basis est BI'y et guotum crura eandem
inter se rationem habent, quam haber AB ad AT (III. 31.
Cor. 2.). Cf. Apollon. Loc, Plan, H, Loc. 2, De tmmguhsr
aequicruris vide I. 26. Cor. 6.

Obs. 11. Quum sit (Obs, 1) BH:I'H==AB: AT vel

BH: rH—(IM BH) (I‘H H4) vocte HB, Hd, HF
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erunt harmonice continue proportionales. Cf. dicta ad Libr,
V. Defin. 8. Et couversa quogue facile demonstrabitur, nempe,
si sit HB: HT""BJ T4, fare etiam AB: AI=RBd4: I't=
HB:HT, et vectam 44 angulum BAI pariterque vectam AH
lngulum ZAH bisecare.

~

PROPOSITIO 1V,

Obs. 1. Tuangula, quaha in hac propositione occuitunt,

vel (I. 32 Gor. 3.) quoram duo saltim anguli unius duobus
" alterius, singuli singulis aequales sunty inxta VI Def. 1. si-
milia dicuntur, Proroamones itaque 1V. 2. et IV. 3. dogeng
circulo- dato “inscribere et circnmscribere triangulum simile
dato. CE. PHeiderer. 1, c. $§. 54, 59, Quum autem in trian-
gulis in hac propositione occurrentibus latera, quae angulos

" acquales subtendunt, homologa dicuntur, id ex V. Def. 12.
dicere vult, esse AB:Bf==dal':TE, et BI': 4T—=TE: 4E,
et AB A=Al :4E, unde et alterne sequitur, 4B:4l'=
BI:TE=AI': 4E, vel, quam raticnem habeant duo duorum
wriangulorum aequiangulorum latera, aequalibus anguilis °P"‘
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Sint aéquiangula triangnla ABI's- AT'E, aequalem
babentia- angulum BAI' angulo I'JE, angulum vero
ATB angulo "AET', et praeterea angulum A4BT an-
gulo ATE; dico triangulorum  ABI', AL'E propor-
tionalia esse latera circa aequales angulos ; et homo-
loga, quae seqpales angulos subtendunt, latera.

Ponatur enim BI in directum ipsi T'E. Et quo-
niam anguli 4BI", AI'B duobus rectis munaores sunt
(1. 17.) 3 aequalis autem AI'B ipsi AEI", anguli igi-
tur ABI', AET duebus rectis minores sunt; rectae
igitar BA, EA productae convenient (I..JPost. 5.)
Produtantur , et convesiant in Z. -
potita, eandem habere bina illorum reliqua latera aequalibus
angulis oppon'ta, et (V. 12) -pe‘rimetros utriusqué triangfxli

- Ct. PAeiderer. 1. c. §§. 51, 52. . ' o

Obs. 2. Regta, 'quae in triangulo parallela ducitur uni
eius lateri, abscindit (I 29.) triangulum simile toti (PRei-
dever. I. ¢. §. 60. Clavius VI. Cor.. % alii.). Recta haec
se ‘habet ad latus trianguli, cni est parallela; uti segmentam
alteruerins reliquorum n-ianguli_,luerum ipsam intet et verti-
cem anguli oppositi compreliensum est ad hoc latus (Pileiderer,
1, c §. 61.). Eadem per reaas ex veitice triangnli opposito
ductas in eadem ratione secatur, ac basis trianguli, seu latus
eius, cui est parallela (Pleiderer. 1. c. §. 62. Clavius in Schol.
ad 1V, 4, Theor. 2.). Quod idem valet, si recta tribaxpguli lae
teri parallela secat eiud reliqua latera .producta (Pileiderer. 1. c
§. 63. sq.). Denique, si trianguli alicuius. lateri plures rectas
parallglae ducuntur, quae cum religuis lateribus trianguli con-
veniunt, erunt hacomnes inter se, ut homoléga cnna tijan-

Elllol'llm a parallelis his abscissorum. . . .
Obs. 3. Praemissa IV. 4. Prop., quae non p‘ex!dct aVI. 3. fa_
cile etiam VI. 3. et qQhag ei adiecta fuit similis propositio V1.3,

-



182 . ELEMENTORUM

Ko énei foy dotiv 9 vme ATE 7&)111'('4 79 Um0
ABT, nugo&lulog doa, éoTiv 7 BZ v I'd. Idiew,
et ioy oviv 9 vme ALB vy vno JET, magahdy-
dog tovw i) AT v ZE negaddyhdyocppoy doe éovito
ZAlA Toy doo 5 ptv Z.A v AT, 4 08 AL v Zd.

- Katénet vgeyuwvov vov ZBE siegd piay viy nhevedy vy
ZE favoe i AL, ¥orww o wg 4 BA agds vy AZ
otrwg 7 B agog wyn TE. “loy 8t v AZ vy I'd:
Ws dow 7 BA mods vy I'd oirwg o BI' meds vy
TE, zai dveddgE wg 4 AB mpog viv BI ovrug 1
Al swgog v TE. 1lihw, et magadinhos Zavey
7 I'd v BZ; %oww dga e q BI mgds vy TE
ovtwg 1] ZA ngds vy AE. “Ioy O i Zd v AI'
ws dow. 1 BI' mpog wijv. I'E otwwg 5 AL meoe vijy
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Obs. 7. ita probari potest, Sirecta 44 (Fig. 348.) bifariam dividat
angnlum BAD trianguli non aequicruwri ABT, erit 4Bt Ale=
B4:I'4. Demittantur enim ex B, I'in A4 perpendicula B4,
I0, eruntque triangula BA4, I'04 sequiangula, pariterque
triangula BAA, JOA, unde erit BA: AI'=BA:I0=Bd4:I'4
(VL. 4.). Ita rem demonsirat Thom. Simpsqn. (Elem. of
Geom. IV, 18.). Et similiter res de vecta, quae angulum ex-
ternurnd hifariam secat, demonstratur.
~ 'Obs, 4. Si (Fig. 549.) latera BI', AT triavguli ABI'
bifariam secantur per rectas A4, BE ox verticibus angulornm
oppositorum A, B ductas; recta quoque I'Z ex tertii anguli I'
vertice dugcta per punctun'; sectionis O.duarum_dd, BE bifariam
’ secat tertinm tria_nguli latus AB. Quippe ob BA—dl'y EA=ET,
utvumque triangulum 4B4, BARB dimidium est trianguli BAT
(1. 38. vel VL L.): igitur wiang. 4/B4= triang. BAE, demto-
que communi triang, ABO, erit triang, B4@= triang: AGE,
pariterque 2 triang. B49=9 triang, AOE, h. e. ob B4 =4I,
et AE=ET, wiang, I'BO= uiang. 164 (I. 38, vel. VL. 1.).
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Et quomam aequalis est angulus AT'E angulo ABT,
parallela igitur est BZ ipsi' I'4 (I. 28.). Rursus, quo-
niam aequalis est 4I'B ipsi JET', parallela est AT
ipsi ZE; parallelogrammum igitur est ZAI'A; ae-
qualis igitur ZA ipsi 4T" (L 3’1) AL vero ipsi Zd.
Et quoniam.wuni laterum  triduguli ZBE nempe ZE
ducta est parallela 4", est ut BA ad AZ ita BI'
ad T'E. (VL. 2.). Aequalis autem AZ ipsi I'4; ut
igitax B4 ad T4 ita B[ ad I'E (V. 7)), et alterne
(V. 16.) ut AB ad Bl ita JI' ad TE. Rursus,
quoniam parallela est I'4 ipsi BZ, est igitur ut BI’
ad T'E ita ZA4 ad JE (VL. 2.). Aequilis autem ZA
ipsi AT'; ut igitur BT ad I'Eita AT ad E4 (V.
- 1.), alterne igitur (V, 16.) ut BI' ad I'4 ita TE ad.
Ed4. Et quoniam ostensum est, ut' 4B quidem ad

Atqui tam triang. I'B8:viang. I'BZ . .
' 'qquam mangg I94: (uan«r. T. AZ)"“r 6:17 (VL 1) Ergo

(. 11) trmm7 I'BO:wiang. T'BZ = triang, 164: tnang DIAZ,
et hinc (V. 14.) wiang. I'BZ = triang. FAZ, ac (I 38. conv.)s
BZ—AZ, Cf. Pﬂexderer 1. . ‘. 66, . '
Obs. 5. Tres Tectae, ‘quae ex awgulorum wianguli cu-
iuscunque ABI’ angulorum verticibus 4, B, I' (Fig. 350}
ducuntur ad puncta f, E, Z laterum oppositorum, ubi haec
bifayiam dividantur, lin eodem intra triangalum plmc‘to se se-
cant, Duas enim 44, BE, quae se in puncto © secant, tra-
iiciat, si fieri potest, tertia I'Z in punctis X, H. Per puncta
r, e agatLr recta ‘I'64. Cum haec bifariam secet latus 4B
in puncto £, ubi ei occurrit (Obs 4.), atque hoc non coin-
cidere possit cum puncto Z (1. Post. 6.): foret 4B bifariam
“secta in duobus punctis Z, £, quod fieri nequit (I..9. I. 7.
Ax.). Cf. Peiderer. L. c. §. 67, :
Obs. 6. Eaedem tres rectae (Fig. 349.) ita se in puncio
‘communi @ secant, ut segmentum cuiuslibet adiacens lateri
trianguli, eiusdemque segmentum adiacens vertici anguli op-
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T'E ngog wjv. E4. . Kul el 20eiydy wg piv 1 AB
stoos w» BI otirag of 4T mooe vy T'E, e 8 q
BI mgog mijy Fd otres 4 I'E ngds vy EA xul
diicov dow vis ' BA mwoos vijv Al evrwg 4 I'd ngog
wijv AE, TuIy Gou ioo;?wm/-(wv %ul va L85G

IIPOTAZ'IE LA

Edv d'uo m(/mm Tdg mhevgls vmf.oyw &, doa- .
ymmw dtar w¢ Toiyuve xab fgug Ece Tdg ywmag,
Uy 4 al o'w'o/m nl.evgul VTHOTE(VOVOLY. '

"Eozw dbo rgiywve i ABL, JdEZ tic nisveds
‘mlu)oyov «,{owa, we v v AB wgos wijy BI' ov~
cvug gy AE wigoe wju EZ, wg Jt v BI moes w3y
I'A oveng vy EZ swigog 1iv Zd, xi §vi wg vy But
agos Tyv AL oivae wyv Ed ngec wiv 44 My on
iaoyw'mo"y éafu ‘va ABI" rr(u’yuwor 16 AEZ vgcyaquj, .

posma ac lota recu siut uul Q o, trlanwu]nm ,vel'o m sex
triangula (equaha dividunt ; ad’ pnmcnm‘n autem lqcnoms com-
munis usque “tantum ductae. unnnu]um dividunt in tia ae-
qnalia, Nempo 1) ob Bs: ==aE: LI‘—'HZ AZ. (supp. et
V. 5 Def), sunt AE et AB, 4Z et AT parallelae (VI, 2.).
Quare (I. 15. et I 2.) tnanﬂ'uh JOE el AQB, A9Z et d6J"
sunt aequiangula, adeoque #8:0.4 =

OE:8B:=4E: 4B (V1. 4, __41' BrY ,
6Z:0T=dZ: AI‘( ) I4: 31) (VL. & 2. Obs.)__

1:2 ot 49:9.4&4.4«.-.@3:en:nﬁzez.er.zrﬂ.9:5 (v.
18). | 2) AOBg=:AAGE (Obs. 4, Dem.) =64I'=6ET (I

08, ot tl‘iax;g. (9,28:91?3 ).-;éZ:@T (VI 1) 2=1:9 (ur. 1)

07.4:014
. 9697B=6 I'B=_94B 07 B=64B '
Maque  Juzi- ops—aosr O PAREr oo, oane

. 3) A®BI=64T (Obs. & Dem) o NbatB= (302

A

(1. 38)x=(5F2) (nr. 2.). CL Phoiderer. 1. c. §. 65.
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B ifa AF ad I'E; ut vero Bi‘ ad I'-f ita‘ ™" ad-
EAd; et ex sequo igitur (V. 22.) . wt B4 ad [ ita
L4 ad 4E. Aequiunsuldru,m igitur ¢te,

i
.
N \

"PROPOSITIO V. (Fig. 351)

Si dua triangula latera proportionalia habeaut, ae-
quiangula erunt triangula; et aequales habebuut angu.
los s quos homologa latera subtendunt. :
 Sint duo triangula ABIy AEZ latera prol,omo.
tionalia habentia, sitque ut 4B quidem ad BRI ita -
AdE ad EZ, ut BI vero ad I'4 ita KZ ad ¥.4; et
adhuc ut BA ad ATI ita E4 ad AZ; dico aequian-
- gulum esse triangulum ABT triangulo JEZ, et ac-
quales habere angulos, quos homologa latera subten-

Obs. 7. Cum in triangulis aequilateris rectae bifariam
dividentes angulos bifarlam gquoque sécent latera opposita, ct
vicissim' (L. 4. I.'8.); liquet identitas conclusionum (Obs. 4.
ad VI, 3. et V1. 4. Obs. 6.) ad ibsa applicatarum. Fademgque
per vectas A4, BE, IZ in sex, per rectas 40, BO, I6 in
tiia tuiangula siniilia ct aequalu dividuntur, CI, Plleiderer.
Lec§. 69, T

Obs. 8 Vicissim, si recta 44 ab vertico aliquo trian-
gnht ad punctum bisectionis lateris oppositi 4 ducta jia seca-
tar in @, ut segmentum ipsins 46 adiacens vertici trianguli
duplpm sit alterius segmenti 40 adiacentis lateri opposito tri-
anguli; ceterae etiam rectae per puncinm € huius sectionis ex’
‘ vmucxbus trianguli ductae bifarjam latera iis opposita secant.

‘Ductis nempe rectis Lok, 4E, erunt triangula Q,ﬁg;ggjz

(VL, 1) igitor A\BAE=3BAE. Sed ob Br=aB4 (supp.)
etiam ABIE=-2/AB4E (VI. 1.). Quare ABAE=: ABIE,

-

.

- . ’ ~
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xal ioeg. SZovoe wdg yuvieg, vy ¢ oubloyor adsvoat
vnoveivovor, vy uty vno ABI v vme AEZ, iy
‘8 dno BI'A wj ind EZA, #oi ¥ vy vie BAT
v vno EAZ. .

Svvsezare yaq 008 V] EZ ev&et’a, xoL T0i¢
sgog avry onueiorg voic E, Z, vf -uiv vwo ABI
yuvig ioy 7 v‘nq‘ ZEH,; vj Jt vng BI'A i’my 7 vno
EZH: )ouw] dge 1 vno BAT Aountyj vy vno EHZ
éotiv iov,

Tooyovioy doo Zovt vo ABT volywvov v EHZ
sotyaven vy doo ABI';, EHZ frgtyah/wv a'va').oyév
siow oi nlevgm ai mgl vag ioug 7uwmg » %ok Ofio-
doyoi ai vmo wag ivas g/uwuxg nlweal vmoTeivovooy
Yovey doa we 7 AB mpoc vy BT ovvwg 7 HE meds
gy EZ. AW wg 1 AB ngo‘g_ wijy BI' otvws vmo-
sewvar 7 AE moog wijv EZ- ug doe 5 AE mgde vjw
EZ oivwg qj HE ngos vy EZ' ixdvegy doo Tdy

E, HFE mpoc vqv EZ vov avvov e Aoyoy* ioy

doa 2otiv 9 AE vjj HE. A vd vzt 6‘71‘ %ot 9 AZ

\ et hinc (1. 38. conv.) 4E=TE. Similiterqué ostenditur, vel

" nunc ex Obs, 4.%nfertur, ducta I8z rectn Heri etiam 4Z=
BZ. CL Peideyer. 1. c. §,70.

Obs, 9. Pariter, sj tres rectae 64, 6B, or ab puncto
@ intra tnan_gulum ad vertices angulorum eins ductae triangu-
lum in tria acqualia dividunt; rectae hae ad latera usque tri-

. anguli opposita continuatae bifariam ea dividunt, Est enim
(VL. 1.) A/OB N\O4B=46:04=—=A6I: 48F," Quare, ob
AAOB=A 46T (supp.), etiam AOJB—A0I (V. 1%.) et-
hine (I.° 38. conv.) Bf=I4. Et similiter in reliquis. Cf.
Pﬂuderer lL,e. §. U

 PROP. V, VL

Obs. 1. Propusitiones hae conversae sunt praecedentis

quartae, atque uti haec propositioni I, 20. ita illae propositio-

[
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dunt, avgnlum quidem ABI angulo JEZ, angulum
vero Br4 angulo EZ4; et insuper angulum BAI’
angulo EdZ. ‘

Constituatut enim (I.23.) ad rectam EZ, et ad
puncta in ea L', Z, angulo quidem 4B[ acqualis’
ZEH, angunlo vero BI'A aeyualis angulus £Z H; re-
liquus (I. 32.) igitur BAI" reliquo EHZ est aequalis.

“Aequiangulum igitur est tl:iangulum ABT triangulo
. BHZ; triangulorum igitur ABI"y EHZ; proporiio-
nalia sunt latera (VI. 4.), circum aequales angulos, et
homologa latera aequales angulos subtendunt; est igi-
tur ut 4B ad BI ita HE ad EZ. Sed ut AB ad
BI ita ponitur JE ad EZ ; ut 1gitur AdE ad EZ ita.
HE ad EZ (V. 1l. ), utrdqye igitur ipsarum JE,
HE ‘ad EZ. eandem habet: rationem ; aequalis igitur
est 4E ipsi HE (V. 9.). Ex eadem ratione et 4Z
ipsi HZ aequalis est. Et quomam aequdhs est AE

nibus I, 8. I 4. respondent, ad quas earum demonhuuonor
reducuntur, et sub quarum conditionibus triangula similia et
scqualia sunt. Cf. Plleiderer, L. c. §. 72,

Qbs. 2, Sub quintae conditionibus similia esse 'triangula
propositio haec aeque immediate ac quarta efficit; positis aue
tem sextae conditionibus, mediante. quarta demum proporuo-
nalitas reliquarum circa angulos nequalcs laterum, ad tnnngu~'
lorum similitudinem per VI 1. Def. requisita, colligirur, CL
Plleiderer. 1, c. §- 8, :

" Obs. 3. Ope sextae demopstrantuy conversae nonnulla-
rum propositionum, quae Obs. 2, ad VI. 4, comprehenduntur,
nempe qaodl, . -sumtis (Fig. 338, 339) in. eadem recta tribus’
punctis 4, B, 4, et per duo eorum B, 4 ductis duabus pa-
. xallelis-BI'y 4E ad easdem (vel oppositas) rectae illins partos,
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vy HZ iotiv ion. » Ensz o ioy doriv 4 AE v EH
. wowvy 0.9y EZ, Svo O i AE, EZ dvoi teig HE,
- EZ i &}, nai fleoe q ZA Bacee v ZH éoviy
. Toyr yuwie dou 1) vio AEZ yovia vy vne FIEZ toviv.
ion. " Kui vo AEZ veiywvoy v HEZ Tptyuve. ioov,
xat ol hownel yovia weis loumaic yowing icoe, vy
g ol iow n}.wgal vnogeivovdy i’m] d’ga gowi xwt 7
péw vao JZE yovie ©j ue HZE, 'r] ot vwo EAZ
T vno EHZ. Kei énsl 9 ,uw vnoe ZEA 'n; Uro
ZEH {otiv 40')]‘, di) of vao HEZ vij vno ABI
- doviy ior~ xel 9 vwe ABIL doo yovia vf vno AEZ
oty iog.  Aiud vd evrd Oy wai 9f Vo ABI wyf vno
AZE fotiy Im], xai §ue o sgog v A vj neos vy 4
~4ao;'aw:ov doa foti w0 ABI rzm;’wwv T d]z& 'rez-_
7w'yw. "Edv won dve zei v¢ e :

NPOTAZIZ §.
"Edy dvo 'tgz'/m/a sy yww'cw g yovie fogy
&y, ne(n &t vdg ivus puviag Tag mhevous avaloyovs

prouti puucta B, 4 in ea jagent ad eandem (vol oppositas)

partes puncti- 4, sic, ut sit BI': AE=—=AB: 44, puncta A,

F, E pariter jaceant in directum. . Iunctis enim A1’y 4E re-
ctis, ob angulum ABI'=d4E (1. 29.) et BT : 4E==AB: A4
(supp.) est angulus BAI'=dAE (VI. 6.), ideogue priori casu

rectarum A, AE una in alteram incidit (Conv. I. 8. Ax.);

posteriori caedem rectae in directum sibi invicem sunt (Couv.

I, 15.), Clavius posterius eodem modo, prins mduecte de-

monstrat. Cf. Plleidever. I. c. §.-76.

+ Obs, 4. Sint (Tig. 053) 4B, I‘A palallehe, ot O, I7

rectas quaecunque ipaequales, Utrimque a punctis B, Z in

parallelis nbicﬁnque sumtis, abscindantar in piiorve &H=-23>=

0, in’ postetiore E@-=Ey=:1I, ita ut pancta H, 6 sint ex una

reciae EZ paxte, p, O ex altera: res rectae EZ, OH, 47 in
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ipsi EH» c’ommﬁnis autem -£77 ; duae 4E, EZ duaa
bus HE, EZ aequales sunt, et basis Z A basi / H
.est aequalis; angulus igitar JEZ sngule HEZ est
aequahs (I 8.). Et triangulum AEZ triangulo HEZ

aequale, et reliqui anguli reliquis angulis adfuales,

quos gequalia latera.subtendunt; aequalis igitor est et

angulus quidem JZR ipsi HZE, angulus vero EdZ

ipsi EFZ. Et quoniam angulus quidem ZEA ipsi
ZEH est aequalis, sed HEZ ipsi ABI est aequalis,
et ABI' igitur angulus ipsi AEZ est aequalis (I. Ax.
1.). Ex eadem ratione. angulus 4BI ipsi AZE est
aequalis, et insuper angulus ad 4 1p51 ad.4; aequiane
gulum igitur ‘est mangulum ABF triangulo zlbl.
Si igitur duo etc,

~

PROPOSITIO VL (Flg. 352)

Si duo mangula unum angulum uni angulo aeuas

lem. habeant, circa aequales autem angulos latera pros’

eodem jextra parallelas puncto X concurrent: et, si dio sege
meita ZN, EM ad sasdern rectae EZ partes ab parsllelis 4B,
I'4 abscissae sunt, ita ut sit ZN: .'E"Mz_-O:II, Yecta quoque
"NM, altera eoram extrema N, M iungens per pusictum K
transibit, Quippe reotis EZ, 6H se in puncto X sccantibus

(parallelae enim esse nequeunt, quodsi erim parallelas essent,’

foret ZH=FEO® (I. 31.) i." ¢. O==IT contra supposit,) est (Obs_ ~

2, ad Vr 4.) ZH: EO==KZ:KE. Secd ob Zn=—2ZH, E3==E®O,
_est (V. 7. Cov.) Zp: E&=ZII: : B@, ac Chyp. et V.. 7. V. 11.)

est .aN’ EM=0:N=ZH: E9, idecgne (V. 11.) tam Zp: £J -

. =K% KE ¢ QA ZN:EM=KZ:KE, et hinc (Obs. 3.) tam

puncta 7, ¢, K, quam puncta N+, I, X iacent in divectum.

Iisdem porro, quae supra, sumiis ot factis (nisi quod rectae
O, II nunc etiam possunt esse aequales): tres tectae 4%, H,
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mo;«uwu orar 1¢ Toiyave, kel iong et wg yoviag,
vy’ d¢ ui opoloyot. fr).wgou va0TEIVOUOLY.

*Eorw dvo 'tgtywmx Te ABT dEZ, iy ;mnhcw
w,v v BAL pig ywvie v vmo EAZ ioyy &ovve,
. qegt 0% wdg idag yuviag vag mhevgds dvdloyov, wg
. vy BA ngo¢ vy AT oiemg vy EA mgos vy AZ-
Adyo ont icoyuvioy vt vo ABT 'tg't'ywwo'u v AEZ
tgt;'m/w; nat foqy e oy pdy vno ABI yoviev
v vo AEZ, 'myv 0t vno ATB v vno AZE.

Ewsofrafvm 7ag 7gos utv vy AZ evdele, xel voig
y1p0g aUTY oz,yezotg 'mtg 4, Z, omovége y,év TWY U0
' .BAP EAZ iay 9 vno ZAH, fn] 0t vno AI'B ioy

9 vmo JZIL

Aoty uga 7 meos v6 B yuwic ).otmy Ty mEog TY
H oy éoviv: icoywviov doo oti vo ABF voiyavoy
vi AHZ voryover dvddvyov doa Zoviy vg 1 BA
npoe v AL ovirwg 5 HA mpos vy AZ. ‘Tuduer~
goe OF xai wg 3 BA mwede vy AT ovvwg 5 EA mwgos
vy AZ' xoi o dge o Ed meog vy AZ otives 4
HA ngog wyv AZ: oy doe 1§ EA vij AH, xal xoww)
v AZ- dvo O oi Edy AZ dvei wais HA, 4Z ioai

79 se in eodem intra paiallelas puncto x secabunt, et, i seg-
menta 29, Eu ad alternas rectae EZ partes ab parallelis 4B,
* I'd abscissa .sunt, ut ‘0 ad JI, recta etiam v altera eorum,
extrema ijungens per punctum % transibit, quod eodem modo

demonstratur. CF PHeiderer. L. c. §§. 7% 18 -
Obs, 5. Quae in Obs. 4. vidimus, inservinnt solvendo
\probleman, quod in Loc. 1. et 2. Libri I. Apollonii de Se-
ctione -rationis habetur. Praeterea inde patet, in quadrilateris,
quorum duo latera sunt parallela, rectam, quae haec latera bi-
feriam dividit, et diagonales figurac in eodem intra quadrila-
tetum, puncto se secare; et si altera duo latera parallela non

\ ’
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poxtionalia; aequiangula erunt triangula, et aequalés
' habebunt angulos, quos homologa latera subtendunt.

Sint duo triangula ABI'y AEZ) unum angulum
BAD uni angulo E4Z aequalem habentia, tirca ae-
quales autem angulod latera proportionaliay ut BA acl
AT ita FA ad 4Z; dico aequiangulum esse triangu.-
lum ABTI triangulo AEZ, et aequalem habiturud:
esse angulum ABI' quidem angulo AdEZ, angulum ’
vero AI'B ipsi AZE.

_Constituatur enim (I, 23.) ad rectam AZ, et ail
puncta in ipsa 4, Z, alterutri angulorum BATy EAZ;.
aequalis angulus - ZJH, angulo vero AI'B aequalis
ipse AZHL .

Reliquus igitur angulus ad B reliquo ad M aequé-
lis est (L 325 _aequiangulum igitur est trxangulum
ART triangulo 4HZ; proportionaliter igitur est (VL
4.) ut BA ad AT ita HA ad AZ. Ponitur autem it
-ut B4 ad AT ita EA ad AZ; ut igitur (Vs 11.) E4
ad 4Z ita HA ad AZ; aequalis igitur (V. 9.) Edipsi
. 4H, et communis 4Z; duae igitar F4y 42 duabus
H4, 4Z aequales sunt, et angulus EJZ angulo HAZ

sint, haec, atqué rectam bifaviam latera parallela dividentem
in eodem extra figuram puncto concurrere; in paralielograme
mis igitur diagonales,. et rectas bina latera opposita bifariam,
dividentes codem in puncto ge secare: guod ita fieri alio modo
ostenditur in demonstratione XI. 39, Cf. Pleiderer. 1, c. §§s.
79-82.
Obs. 6. Perpendicu]a e tribis angulis trianguli alichius.
© in latera opposita démissa in eodern puacto se intersecant. Sit
(Fig: 354.) 4B wiangulum, in qno duo perpendwula ex op-
positis angulis in latera AI', 4B demissa se inteisecent in
. puncto Z, iungatur .42, et producatur, si cpus est, usquedum
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' ) f

Ay oot ; C e "
elai, xad yoviv v vio \BAZ yovig v vnd HAZ Ity

peare doe 1f EZ Bucer v ZH ioriv fon, wat v0 ABZ

. / .
piyovoy 1w, JHZ toryure foov Eoi, met of lotmat

T puvice taig loraie Yuvials fowr daorrar Sxaripe énc-
’ IR » )
D rlpe 1) vg o ai ioar whevgal vnotetvovayt fon’ dow

fotiy 5} piv vne JZH i Vo AYE, 5 8 ¥no AHZ
v vno AEZ. 'ALL 1} viwo AZH vy vno AT B ovly
iy, xui o vné ATB dpe v vnd AZE iotiv ion.
*Troxewsar O xai.of vid BAT vy vno EAZ ion, xoi
Jowry Wow 7] mpoe tw B lormsy v swpoe 1e E iy
oty lopeivioy doo oti t0- ABI Tofyavov 16 AEZ:

Tpyuve. Edy dge ddo voiyere wal i g, -

. HPOTAZIZ {.-

' *Edv o tolyove Wav yoviev piy puvie fony
&y, srepl O vds drlac yowiag Tds mleveds dvdloyov,
6v O lonév xavipav dpe roe hcooove, 4 pia)
Sdooove cpdic isoyuma foray T Tpiyove, aub iowe
8o vde ywviag, megl We dvuloyov sloty ai sAsvouds

+

7

1) Verba fnamloe xarlon, quae- Peyrardus consentiente’

Cod. a. omirtit, ex edd. Oxon. ‘et “Basil. restituimus, quum
alias etiam Euclidi solemne sit, verba propositionnm anteces
dentium exacte citare, et in I. 4. haec verba expressa sints

A !

rectae BJ' occnrrat in B, erit A6 perpendicilaris ad BI' Ina-
gatur vnim 4E, et circa triangulum AEZ describatur civcalus

av. 5.3, efilé:u, ob angul_hm vectum AEZ, AZ diameter cir-

culi (Obs. 1.ad IIL 51.). Eodem modo ostendetur, 4% esse
diametrum circuli citea triangulum . AZ4 circumscripti: itague
puncia 4, E, Z, 4 in circamferentia eiusdem circuli posita
crunt. At ob angulum EZB=4Z[ (I, 15.) et mxgﬂum BEZ
=I'4Z (nterque enim rectus est), tviaugula BEZ, I'43 sunt
acquiangula, adeoque LZ:BZ=1IZ:4% (V1. 4.), aut alterne
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o~

‘aequahs, basis’ igitar' (1. 4.) EZ basi ZH st aequa-

‘lis, et ‘triangulum AEZ triangulo AHZ aequale est,
et reliqui anguli reliquis angulis aequales erunt, “alter
-alteri, quos aequalia latera subtendunt; ‘aequalis igitur

est 4ZH quidem ipsi 4ZE, angulus vero JHZ ipsi

AEZ. Sed ipse 4ZH ipsi AT'B est aequalis (constr.), -

‘et AI'B igitur ipsi AZE est aequalis. Ponitur autem
et BAT ipsi JEAZ aequalis; et reliquus igitur ad B reli-
quo ad B aequalis (1. 32.); aequiangulum igitur est tri-
angulum ABI' triangulo, 4EZ. Si igitur duo trian-
gula etc,

PROPOSITIO VI (Fig 355)

Si duo triangula unum angulum uni angulo ’aequa-
lem habeant, eirca alios autem angulos latera propor-
tiomalia, reliquorum vero utrdmgque simul vel mino-
‘rem, vel non minorem recto ; aequiangula erant trian-
gula,- et aequales habébuat angulos, tirca quos pro-
portionalia sun. latera,

BZ:I‘Z_EZ:JZ (v. 16) Quoniam nguut “latera circa ane

gulos acquales BZI, EZJ sunt proportionalia, triangula BZT,
4ZE ‘sunt aequiangula (V1. 86.), adeoque angulus ZrB:=Ed4Z.
At EAZ_EAZ (U5 2L.): itaque EAZ-—-ZI'.B—~Z]’9. Prae-
terca autem et EEA=GZI (I. 15.)¢ itaque etiam AEZ=26T
(1. 323, adevque, quun’ AEZ rectus sit, rectus erit qtiam

26r, vel AO perpendicularis erit ad BF (Playfnt VI. Prop..

H.). '~ Paullo brevius ita demonstratur ) esse angulum zrp
=E4Z. Quum BEL sit rectus acque ac BAT, ex Cor. 2. ad
1. 21, semicirenlus super " diametro BI descriptus per 'E et
4 naxmbu, vade erit ZI'B==E4Z (HI. 21.). Vid. Kliigals
\'Voue1b. I. Th. p- 925. et, qui ibi p. 926. laudatur, Eulerus

in "Nov. Commeutar, Petrop, Tom. XI. a. 1765, — Addi po-.

Euclid, Element. P, II, - N,

.
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. "Eotw dio toiyove v¢ ABI', AEZ, picy yuviay
pie yovig iayy exowa, 'n,w 15‘10‘ BAI =i vne Ed.d,
sspl 0F Ghhag 1wwuc Td¢ Uno .ABI‘ AEZ, %og
Thsvgds avdroyoy, de vy AB mgog vy BI ofirwg
wy AE "1965 v EZ, 16y & Aonay tiv 7T00g Tols -
I, Z ’rgougov Sxarigey adue e)aaoomz ogdig h/w

,o‘n moyawuw éore 10 ABI velywvov v6 AEZ 1qi-
ymuo, xai oy dorae 1 vd ABI yoviy 15 Yo JEZ,
#ui Aowmy) Syhowite 7] mgos v I ).ol"m] 77 "zqog 0
Z d0%. . .

E: ;axg awaog lony 9 vad ABI ywma fn, vme
AEZ, pio avTGY ,uelé'uw totiv.  "Eotw pellav 9
vse ABI xal o"uveofw'rm 77008 'n] AB evSsiv, xai
7% fwoc ave) onusig o B, T v7d 4&1 yovic un;
7 vieo ABH. :

- Kat taer cm] E(nw 7 piv A }'wma 't), 4, «); 4t vae
ABH puwvie tj vio AEZ, Aoty dow 4170 AHB loms;
v vao dZE oty oy iooyw'rtov ('z'ga iari vo ABH
er/uwov T AEZ fpgtywvw' oty dge we 3 AB ngos
vy BH oilvug 4 AE npos fn,v EZ. ‘¢ 0t AE
weos 1y EZ ang pﬂousnm 7 AB ngog viv B xai.
we doa 7 AB mpos vy BI* oitag 7 AB ngos vy

terat : et vice versa » si 4@ patpendiculais est ad BI, transire

debet per Z. Si enim non transeat, alia recta per A4 et Z

ducta ex demonstratione pariter exit ad BI perpendicularis ,
quod fieri mequit (L. 17, Cor, 4) _ ]

1
PROPOSITIO VIL ‘
"Obs. 1. Rob. Simson. duobus hac propositione enume- -
ratis casibus tertium .addit ,,omissum, et in demoastrationibus

nop raro occurrentem** quo reliquornm angulorum alter sit
vectus, Demonstratio autem huius casus cadem fere est, quae

.
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Sint duo triangula ABI', AEZ, unum angilum
uni'angulo aequalem habentia, angulmm nempe BAL

! angulo E/Z, circa alios autem angulos A4BI, AEZ,

-

latera proportionalia, ut 4B ad BI ita AE ad EZ,

reliquorum ~vers ad I'y Z primo utrumque simul mi-

forem recto ; dico aequiangulum. esse triangulum 4BI’
triangulo JEZ, et acqualem fore angulum ABL an-
gulo AEZ, ev reliquuni unempe angulum adl rehqno
ad Z aequalem.

Si enim inaequalis est angulus ABT angule AEZ,
unus ipsorum maior est. Sit maior ABI'; et comsti-

. tuatar (1. 23.). ad rectamm 4B et ad punctum in'‘ea B,

angulo JEZ aequalis angulus 4BH.

Et quoniam acqualis est angulus quidem A aﬁgulo

4, angulus vero ABH ipsi 4EZ, refiquus igitur A HB
reliquo JZE est aequalis (1. 32.); aequiangulumi igitur
est triangulum ABH triangulo AEZ ; est igitur (V1.
4.) ut 4B ad BH ita AE ad EZ. Ut autem AE ad
EZ ita ponitur AB ad BI"; a igitur 4B ad BT ita
AB ad BH (V. 11.), rectaigimr AB ad utramgue
ipsastm BI'y- BH candem habet ‘rationem; aequalis

casus secundi, mee omnino mecesse videtur, tertium hunc ca-
sum nominatim a{ferre, quum expressio ,,non minox recto%
eum etiam 'cas'um » quo angulis xectus ast, comprehendat.
‘Obs. 2. Pater, hanc propositiones respondere 6i, quam
ad I. 26, Obs. 2. ut casum quintum, ' quo duo triangula ae-
qualia esse possunt, notavimus. Et hoe tuangulorum aequa-
lium casu ptaemisso potest nostra luec propositio eodem modo,
quo pmcedcmes duae demqnstran. Cf. Pleiderer. 1. ¢.’P. M.

?
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"BH, 7 AB o wgoc inarigey TOY BF BH v
avioy &yse-Aopowt iy doe foviv 4 BI vy BH: wgve

L wal yavie 3 mgos o I yww’a a5 vno BHI éoviy

foy. Elavtwy 8 cedjc 'Unonat'ma 5 ngog o It

: clawaw dou ZoTiv. ogﬁv’,g 7 vad BHT, dgve 1 épe-
- &c avth yovie 1] vnd AHB peifov ioviv owrg.‘

Kai 48siy9y ioy odoe v meos 16 2, nei 9 meds v
Z dow yet{wv dotiv ogﬂ?;g. ‘Troxerrar 8¢ éhiooay
opdiic, o"zeg dTomoy* ovx doe Gwieog Loty 14 . vURmo
ARBRT ywvic v '0710 4EZ, ioy dga. - Eo*u 8% xal 'r]
sg0s 16 A joy T qgog 26 A, zai lowny ugu 2] 9t00¢
a6 I loswy; o5 meog w6 Z ioy oviv: ivoyuyioy doa
ot 10 ABT volyovoy vq. ARZ voyuve.

"Alre Oy madey dmoxsicdw naripuw TaY 190G TOIS

T, Z y9 $heoeav ogdrc riyn wdiy 61t nal ovireg

Jooyovioy davs vo ABI voiywvor v AEZ vpipuvu,

Tiv ydo ovTuy. xeracxsvecdivtay , Spoiug dei-
fopev, 6re foy doviv 9 BI vif BH* éere nai pavie
4 wgos v I' 5 vno BHLE ioy doviv. Qix_ihdrouy
& dodiic 1 mods v I, ovx. &drrwy dou cedic oudk

. 9] vmo BHF. Totyvvov 95 woi BHI' oi Svo puvies

e o’g&w’v oyx sioly e’).a'moveg, 6'7;59 éaviy advvavoy:
oUx dge iy owwog sty 4 Yo ABT yovic i
vne AEZ, wn doa. "Eout 0t ual 1 ngdc v6-A o
neog w4 A ioy, howwip doa 1 "rgo«, v I dows) wy
ngos w6 Z ioy 2eviy woywwov éou-éovi w0 ABT

Toiyavoy T AEA frgl;rwww.a "Edy doa Jvo 'rglywwa
xal fm é*?,g. ‘ T St

Obs 3. Tuangula sub conqumbus VL . smu)u esse,

uu ex VI. 6. (vxd ad VI, 6. Obs 2.) infertur. CE. Pfeiderer.
Lc.§. 87 . .
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igitar est BI' ipsi BH (V. 9.); quare et angulns ad
I' angulo BHI' est aequalis (I. 5.). . Minor autém
recto- ponitur. angulus ad. I" ; minor igitur est recto an.-
gulus BHTI, quare-(I. 13.) qui ei deinceps est-angu-
lus AHB maior est recto. Et ostensus est aequalis
esse .angulo ad Z, et.ipse anguluy ad. Z igitur. maior.
est recto. Ponitur autenr minor recto, quod est ab-.
surdum; non igitur inaequalis est angulus 4BI" an- ~
gulo JEZ, aequalis igitur. ‘Est autem et angulus ad.
A aequalis angulo ad 4, et reliquus igitur (I. 32.) ad
T reliquo. ad Z aequalis est; aequiangulum igjtur. est
triangulamm 4B triangulo 4EZ.

‘Sed et. rursus ponatur uterque angulorum ad I
Z non minor recto ; . dico rursus et sic aeqmanguluq:.
- esse: triangulum ABT triangulo 4EZ. S

Tisdem enim constructis, similiter ostendensus aey.
qualem esse BI ipsi BH ; quare et angulus:ad .I"ipsi
BHF aequalis est. Non niinor‘ autem recto est.au-.
.gutus, ad I'; non est igitur mingr recto BHI. - Trie,
auguli igitur BHT duo. anguli duobus rectis non sunt.
minores, quod fieri nequit (I, 17.); Tursus. igitar. nop.
maequahs est angulus ABI' angulo AEZ; aequahs
igitur, [Est autem et angulus ad 4 angulo ad / ae-
qualis , /rehquus igitur (I. 32.) ad T reliquo ad Z ae-
. qualis est; aequiangulum igitur est tnanaulum ABP
ipsi tnangulo JEZ. 81 igitur duo mangula etc.

N

Obs. 4. Notati etism: potest, casum primum, quo nempe:
angulorum ad I', Z uterque minor est recto, -semper existere,
si' latera 4B, 4E adiacedtia angulis (supp.) sequalibus 4, 4

.
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"w: ELEMENT OR o' .
I PO TAZIZ> V’I]’.'V‘ .
"By & opdapuviy votpuve wno Tie opde yo-
vlag. ek vijy Bioy wddevog iy wo woag v Kadive
volyave Gpoid dovi v 8} )6 xii whhplowe.

" Botw - Tp'yovow oodoyurov 10 ABIL , ogdny.
Zrov oy vnd BAT yavier, xel 9190 due cov A

it wy BI x60ev0g 1 A "Myw ‘0%t Buosow avey
" éwdvegoy vor ABAL, AAD 'covya»'wv oMu vo ABT

' m\‘i & u).)nyloag. ' SERTE-

> Emel pap’ iy daziv- o vwo BAT powvia «tay v7o
AAB, 6031 yio éravége, vl xoivy) vey dvo Teiyu-

vew vov ve ABIL xat 00 ABA 1 swpos w5 Be dewwy

/uou 7 vmwo ACB lomy v} vno BAd toviy ioy- ioo-
iy aga dovt 70 ARI vpipwvor vi ABA ft(nr&waf.

"Boiy don oc. 5§ BI vnoveivovew vy ophiy’ rov
ABT voiyavov mgog vijy BA vitoreivovony ey oy
100 ABA voepavov, oiivuc evry i AB Yreovsivovoa 1y
sods wa I ;mwmw 206 ABI vpepsivov. ng&g fm,v B4
vmovsivovoey v loyr T mog wi I', tijv vmo BAL
v ' ABA cgzyhuyov' xed &re 5 AT ooe 'n,v A4 tivo-
TEVIVOY w)v 008 o ‘B yuviar , notviy viy dvo
«p@cybwuv' %6 ABF dga. 'tgzywmi' 7] ABA Totyuve

woywmav o6 dowe,’ mi Teig nsgc TeLg umg yavieg whsv-
qug aévehoyoy e ,nmov doe._dovi T0 ABI' Toiyn-

minora sint alteris BT, EZ (L. 18, et I 17, Cor. 3. GF Plej.
det‘l'. L Ca s. o ' v

Obs, 5. Nocessitas tertiae condmouu propositioni VI. 7,
adiunctze simili fere ratione evincitur, as in Obs. 2, ad I, 26.
vidimus, duo triangnla, in quibus duo latera cum angulo uni
"eovum opposito utrimgue aegtialia sint, fnon semper aequalia’
esse, 6. nova ad hanc pequalitatem detcrminatione opus este,
Cf. Pleiderers L. .c. §§. 89. 90, '

L]
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PROPOSITIO VHL (Fig. 356)

"8§i in triangulo rectangulo ab angulo recto ad ba-
sin pefpendicularis ducatur; quae ad perpendicularem
sunt triangula similia et toti ct inter se.

' Sit triangulum rectangulumi 4 BI°, rectumn hnbeus .
angulum BAT', et ducatur ab 4 ad BT perpendicu-

laris 44; dico simile esse utrumque tuahgulomm

ABJ ’ dl’ toti ABP et ihter s€.

Quomam enim aeqnahs est angulus BAP angulo'
Ad4B, rectus emm uterque, et communis duobns tri-
angulis ABT ¢t 4B/ angulus ad B; reliquus igitur
ADB reliquo BA.A est aequalis (I. 32.); aequiangu-
Jum igitur est triangulum ABT wiangulo ABJ. Est
igitor (VL. 4.) ut BT subtendens angulum rectum tri-
anguli 4BI’ ad BA subtendentem angulum rectum
trianguli 4BA, ita eadem AB subtendens angulum
ad I' trianguli 4BI' ad B.J subtendentem angulum
aequalem angulo ad I’, nempe BAA ipsius trianguli
ABA; et etiam AT ad A4 subtendentem angulum ad

- B, communem duobus triangulis; wiangulum igitur
ABT triangulo ABA aequiangulum ést, et latera circa
aequales angulos. proportionalia habet ; "simile igitur
est trlangulum ABUT triangulo 4B4.: Similiter osteri~

‘ PROPOSITZO VHI
Obs. 1. Robert. Simson. monet: ,,manifestum est, ali-
guem mutasse demonstrationerh, quam Euclides huius propo-
sitionis dederat.  Etenim auctor eius postquam demonuralvcrat.
wiangula esse inter go aequiangula, particulatim ostendit, la--
tera eorum circa aequales angulos proportionalia esse, quasj
hoc wnon. factnm fuusct in proposmone quarts huius hbu
}!uc autem superfluz mon inveniuntur in versione (Clmpm)
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voy T AB4 - 'rgtyuh/w. 'O,uo:’wg Jﬁ derfopesy , loTe

xol v AAT vpeywve Spowy dove vo ABT 'tgl'ywvov'

éxavsgov dgo viv ABA, AAT ftgt;/uwwv dpocov dovs

 6Aw v ABT voryuva.

Aévo &, due xak aAdjlowg doriv o,uom TQ .ABA ,
Aar zgr;/awa.\

"Enet ydo 00197] 7 vmo BdA 00 r'r vmo AAT
dotly ion, dAhd pyy xei 9 Uno, BAA v weos v T

© . i8eiydy oy, xut Aowms) dow % meoe T B Aowng o

vne AAT gativ oy (ooywriov doe ovi vo ABA i~
yovov g Adl 'tgtyafww. "Eouty a(m we 5 BA
106 ABA vgtpuivov, vnowswo'uoa tyv vmo BAd, ngog
wijy A4 vo0 AAT frgz/wvov, vnoTeivovoey ‘t’)]’l' mo0g
o I yuviay, iogy fm;, vn6 BAd, oifwug avm] v A4
voU ABA4 wgl;'wvov ‘vroTeivovon fnyv ngog v B ro-
via, n@og 'n]v AT vnoveivovaer vy vno AAT vod
AAT voyavov, ioyy v meos vw B xai &e of BA
vmoTeivovon fn}v o'gfh]‘v w1y vne AJ4B, nQo‘g oy Al
vmoTeivoveay 'n,v og{irv zijv vuo AAl ¢ opotoy a(m'
2arl vo AB4 'rm;/m/ov vw AAl ft(uywvw. *Edv aea
&y opdoyyvin , xal vd &Eie.

HHOoOPIZMA.

Ex 6‘1; TOVTOV Qavegow, ove v dv og&o/aw'w 7oL~
 yove amwd g opdie ywving imi Ty fdow xa«?nag :

\

ex lingua arabica, et nunc (= Sxmsone) omissa sunt.“ Ostensa
mempe anguloram aequalitate, infert Rob, Simson. : paequis

’
angula igitar sunt triangula, quare latera circa aequales angu-

‘les proportionalia habent (VI. 4.); et propterea inter se simi-
lia suntss (VL 1. Def.) Et eadem fero est demonstratio
Campani. :



ussn/s;_x'rbs. .o 7 o0t
demus et triangulo 44T simile esse triangulum ABI';
utrumque igitur mangutorum ABd, Azll1 simile est--
toti- triangulo 4BI. , ’

Dico etiam et inter se esse similia trianguia AB4,
‘AA4T. oL ‘

Quoniam enim rectus B4 A recto AT est aequa-

lis, sed ‘et’ BAA angulo ad I' ostensus est aequalis,
et reliquus igitur (L 32.) ad B reliquo AAL est ae-
qualis ; aequiangulum igitur est triangulum 4 BA tri- .
angulo AAl. Est igitar (VL 4.) ut B4 trianguli
ABd, subtendens angulum BAJ, ad A4 trianguli
- AAI" subtendentem angulum ad I', aequalem ipsi’
BAdd, ita eadem A4 ipsius trianguli 4BA,  subten.
dens angulum ad B, ad AI'subtendentem angulum.
AAT trianguli AAT, aequalem angulo ad B, et etiam
Bd subteudens rectum A4B, ad AI subtendentem’
rectum A4 ; simile igitur ‘est triangulum - 4B4 tri-
augulo A4 Si igitur in rectangulo, etc.

~

COROLLARIUM
Ex hoc evidens est, si in triangulo tectangul'o ab
angulo recto ad basm perpendnculans ducta fuerit,

Obs. 2. Austin, p. 68. corollauum etiam propositioni
adinnctum reprobat.  Plleiderer. I, ¢, §. 95, circa hanc rem ob-
" servat: ,,priore huins co:ollarii parte, ipsis' eius verbis pro
more relats, demonstrationes nituntur VI, 13, partis tertize’
Lemm. 1. ante X. 54, ac Lemm, post XI1I. 13, Coutra eius-
"dem pars altera in demonstrationibus partis primae Lemm. 1.
“ante X, 34.; partis tertiae XIIL 15.; Lemm, post eam; partis

!
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«ydi, v dydeicn siv e favens Tpmucter pioy
avdloyor oty xql éte wije fuoeng xai {veg onove-
QOVOTY TGY TUNMGTOV 1) YOS TG TpifueTt Thevge
. oy evcloyoy dovey,

IIPOTAZ'I}-‘ J.

" T (70.‘}6101,5‘ s dsiag ©o ﬂgogra,@%v ,uegog dipe-

deir,
“Esto’ % dodsiow w&ua 5 AB- det & vig AB

‘10 "wuyza‘{)ér HEgog a(felml
. "Eazerdyde 81 vo vpitovt xat Sujydw wic wn‘}e_Ia
ésio 100 A 5§ AI', pwviay mepiéyovon pere vijc AB
Try0voey* xai sihipdw tvyoy eypciov ini ¢ AI' <o
A, xai xeiodooay v5 AA ioar wi AR, EI* xat éme-
Sevytror o] BT, nai decd 700 A swagdidghos avry fyde
& AZ. .

-

ultimae XIIL. 18 ac TIL, 6. Collect. mathcm Pappx, a Pro-
positionibus VI. 8. et VI.'4. deducta traditur: serius itague,
usus illius frequentis caussa, tum locis citatis, tum alibi, ut
in demonstrationibus XIII. 14, Xl‘ll. 15, XIII. 16, addita (for~
san restituta) est cepsenda.’® Addit deinde Pleiderer,, practer
duas proliorlionos corollario hoc euunciatas potari mereri ad-
limc sequentes: 1) latus, qnod trianguli vectanguli angulum
vectum subtendit, est ad alterutenm eius latus cirea lngullim
rectnm, uti religoum ipsjug latus circa angulum rectum est
ad perpendiculam ex vertice anguli recti in hypotenisam de-
missum,- et alterne (IV, 4.).° 2) Unum wianguli reclanguli
latus civea angulum rectum est ad alterum ; nti, quod priori
adjacet,” segmentum hypotenusae, perpendiculo in eam ex ver
tice anguli recti demisso abscissum, est ad ipsum hoc perpendi-
\mlnm° vel uti hoc perpeudiculum est ad segmenium hypote-
nusae adiagens lateri posceriori (IV. 4. ).
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ductam 'inter basis segmenta mediam proportionalem

esse; et etiam intér basin.et utrumlibet segmentorum,.

huic segmento adiacens latus, medium proportionale
esse. 1 ., oo

PROPOSITIO IX (Fig 35T)

Ab data recta imperatam partem auferre. '

\

Sit ‘data recta AB op0rtet ah ipsa AB lmperatam
partem auferre.‘

Imperetur pars tertia; et ducapar  qusedam recta .
AT ab A, quemlibet angulum continens cum ipsa
ABj; et sumatur quodlibet punctum f in AT, et po-
nantur ipsi 44 aequales JE, ET (I. 3.); et iungatur
BT, et per 4 paraliela huic ducatur 47 (I 31.),

LI
~

Obs, 3. -Cum angidi in ‘semicirculo siur vecti (1T, 31.):
“perpendionlaris ab quocunque peripheriae circuli puncto ad
alignam eins diametrum ducta gst media proportionalis inter
tegmenta- ditmetri huins ab perpendiculo illo facht et quae-
libet cireuli chorda per centrum nem wansicus media propor-:
tionalis est inter diametri per alierutrum eius extremum_duc-
tag segmentum ipsi adiacens, quod perpendiculum. ab altero
chordae extremo in diametrum hanc demissum ab es abscindit,
ipsamque diametrum (VI 8, Cor.). CE PHeidorer, ), ¢, §. 92

PROPOSITIO IX.

Obs. 1. Rob, Simson. monet ,,demonstratio huius facta
“est ip casu particulari, in quo scilicet pars tortia sbscindenda
est a data recta (contra tenorem, ut Plciderer. addit, tam
propositionis, quam expositionis, et absque ulla mentione ap-
plicationis  solutionis exhibitae p:niculai‘,is\ ad casteros casus),
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'Enst ofv' tgiydvov toi ABT megd piey i
nievogy vy BI qurar o Z4- dvidoyov Gou éotiv
vwg i P'd agog vy AA ovrwg 17 BZ mgod vy ZA.
dmiy; 0 ff T4 vic A4 Siwds; doe nat 1 BZ vig
ZA voudi] doe 1§ BA vis AZ. , iy P
 Tje don dodeione svdsiog vic AB vo imiveydiv
teirqy pégos dpionres w0 AZ. "Onep st moront.
LHPOTASIE i o
T'ir Sodeiouy evdeiuy druqzov vy Jodeloy ev=
Selc Tet vy opolug Tepely. - '
"Eote 7 ;oéyub‘oﬁeiqa evdeiu druyros if AB, 9
% Terpupudvy 9 AD (Osi. 8wy AB duprrov i
AL zeryugpivy opoiug ftsktsiv. "Eoro sevuyuivy 1
Al'Y), zera vd 4, E onjusit, xat xsicIuoey ciors
yoviey 1vyevouy segiiyey, wal iwelevydo 4 I'B,
#al & vy A, E v B negdddyglor gydacey oi
4%, EH, & O 100 4 'ni AB nagaidyhos fydw
7 AQK. - - S -

~

4

v N o "-‘Z

1) Quae uncis ‘incluss sunt, deswit in ed. Parisiensi et
Codd. a. c¢. d. Quum tamen in expositione apud Euclident, .
ea quae in problemate fieri iubentur, expresse repéti solearit,
nuina illa omnino esse videntar; et librarii tantum. incuria’
an Mss. omissa. Itaque illa restituimus ex edd. Oxop. et
Basil, '
a ‘
syquare minime videtur Euclidis esse. Practerea in quatdor

magnitudinibus proportionalibus concludit suctor, tertiam ae-

Ll

quemultiplicem esse quartae, atque prima est sccandae; gnod

quidem in Jibro V. ut eum uunc habemus, nullibi osrensum
est, (Vid, Prop. D. in Exc. ad L.:V.)., Sed hoc, ut alia,

) . . e
assumit editor ex confusanea apnd valgus recepta proportio-
valinm notione.** Generalem deinde Simson. addit demon-
strationem , dam’' nempe iubet rectam AT tam multiplicem

~ ‘
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Itaque quoniam uni lateri BI trianguli 4BI" pa-
rallela duota est recta ZA; erit (VI 2.) ut I'4 ad 44
. itn BZ ad ZA. Dupla autem. I'4 ipsiug 44; dupla
igitur et BZ ipsius ZA; tripla igitaxr BA ipsius AZ.
Ab jpsa igitur data recta AB imperata tertia pars -
ablata est 4Z. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO X. .(Fig. 358)

Datam rectam insectam similiter secare, ut data
recta secta est. ’ '
. Sit data quidem recta msecta AB , secta vero AT
oportet insectam rectam AB similiter secare, ut 4I'
secta est.  Sit AT secta in punctis 4, E, et ponan-
tur ita ut anguhim quemlibet contineant, et inngatur
IB, et (L 31.) per-d, E ipsi BT parallelae ducan.
wr 4Z, EH, per 4 autem lPSl AB parallela duca-
tur J/OK. ) '

sumi rectse A4 pro lubnu sumtae, quam multiplex eésse

deber. 4B partis ‘abscindendae, et rehqms peractis ; ut in. .

“textu graeco, concludit, esse (VI. 2.) I'4: 4A=BZ: AZ, et -
(V. 18.) componendo AI: A4==AB:AZ, unde (V. Prop
D.) AB iam multiplex ‘erit rectae 4Z, quam multiplex’ sumea
' fuit AF rectae AA adeoque AZ eadem pars erit reitae A8,
-quae pars est A4 rectae A" i. e. AZ erit pars a vecta 4B ab-
scindenda. Eadem demonstratio, notante Pleiderer. 1. c. §. 98.
ita etiam absque subsidio Prop. D. absolvi potest, ut a Baer-
manno in scholio adiuncto factum est. Ob paralelas BF,
Z4 esv Al Ad==AB:AZ (VIL 2. Obs. 2.} vel alterue (V.
16.) AP: AB=Ad: AZ=n.Ad:n. 4Z (V. 11, V. 15.) deuo-
tant¢ n numcrum integrum ; iuxta quem data AB muliiplek
esso. debet partis abscindeiidse. Quare ount sit A ['s=n XX Ad
Cconstr.) ; pariter est AB=nX AZ (V. 13.).
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Ud(}a).lq).éynau‘uov dot foviv éxdr.sgov rav 72O, -
OB vy dow 'r; ulv 40w ZH, % ot OK 77 HB.
. Kel énel tgt}'wvov vov KT negd piaviToy sthev-
ng ey K[ cv9eic yxome 1] OF" awloyoﬁ doa fotiy
we PE woog . Ed ovtwg 7 KO moog vy Od.
*Ioy 0t % piv KO 7ij BH, 7 8 Od v HZ: iovty
doe wg 7 I'E meoc vy Ed oi;"rwg % BH mgds Ty
. HZ. iy, st soyuvov 106 AHE siapd piew
T6y nlwgoh' oy EH sxvoeu ‘1} Z4 ‘a'ro?lwov é'goa
2oty ‘wig o Ed noog ey dA ofrug 1/ HZ sgos rrv
ZA. .E:)‘ecyfh; 0 xel wg 7 TE ngog T EJ ovTing
9 BH ngds. R HZ fotw dou wg piv 4y T'E ngog’
ﬂ,v EzI ovTwg 17 BH a0 tiy HZ, og 8¢ 4 L'A
" mgds vy AA obrwg i HZ nods 'n]v ZAd.

‘H doa Bodsion svdsic drurvos % AB 1 fu, Jo{}cun/
sudeic 'teqmysw; Ty AI' ouolwg qum. “Oneg
édee moeroe.

. "HPOTAZIZ w
Ave dodeigiy evdeniv, Ty dviideyoy mgog-
V&Y. : -
Obs 2:Fadem ratioue ab data vects 4B ahscindetur leg;
mentum , quod ad totam habear ratiopem daten tectze mino-
ris M 8 meiorem M-N; vel quod ad segmentun tesiduuda
habeat rationem datae reclae M pd datam N sen data recia
AB secabitur in data ratione, rectae nimirum dataec M ad da-
tam N, abscissa nempe Ad=M; AI'==N, raliquisque ut in
VI 9, peractis (Vid, Pappi.ad Libros de Sect. rationis Lemm.
1. Collect. Mathem. Halley p. XYILI. XLV, Clavins, Taequet,
. alii) PReiderpr. L. e, §s 99. Similique rarione datac vectae 4B
alia a_B puncto inde A in directypn adiicietar, quae: ad ipsam
.habeat datam ratiouem, datae pimirum reotae M ad datam N;

. ’ .
Vo
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Parallelogrammum igitar  est utrumque ipsorum
ZO, GB; aequalis igitur (I. 31.) 40 ipsi ZH, 6K

vero ipsi HB. Et quoniam uni lateri trianguli JKI"

ipst nempe KI' parallela ducta. est recta QK.; est (VL

2) mt I'E ad Ed ita KO ad‘l@d. Aequalis autemp

.est. KO quidem ipsi BH, Od vero ipsi HZ ; est igi-

tur ut ['F ad E4 ita BH ad HZ. Rursus, quoniam

‘uni Jaterum. trianguli AFAE'ipsi nempe EH parallela
. ducta est ZA; est (VI. 2.) ut E4 ad AA ita HZ ad

Z.A: Demonstratim autem est et ut I'E ad EA ita
BH ad HZ; est igitur ut I'E quidem at Ed i
BH ad HZ, ut vero Ed ad 44 ia HZ ad ZA.

~

. Data igitar recta insecta 4B datae rettae sectae

AT similiter secta est: Quod oportebat facere.

‘

PROPOSITIO XL ' (Fig." 359.)

Dusbus datis réctis; tertiam propomonalem inve-

’

. nire.

'

vel etiam na, nt composits e¢x dats 4B, eique sb extrame

*. inde A versus oppositas partes adiectd habeat al datam ( vel ad

adiectam) rationem data¢ maioris M ad datam minorem N
(Pleiderer 1. c. §§. 100. 101.). Cacwram apud Campanum
propositio nostra 9, est Vi 11 o Lo

PROPOSITIO X.

i . ) ) .
Obs, 1. Demonstratio hyins propositionis .(quss. apud

" Campauum ést V1. 12,) expeditior redditur, pranmifsa propo-

sitione in Obs. 5.- ad VI. 2. compenta. Ch Pleiderer J. c.
’. 102. ) . . ) . .

’
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* . "Eoruouy of Jodeicur 0o svdeiot of 1) AB, AT,
 xal usicdwowy yoviey megiéyovoae Tuyoicky: Jet‘d%j
wav AB, AI' vocony m/a}.oyov QO EVQSIY.

"Breflroduoay ydp oi AB, AI' ini i 4, E
oipela, xul zeicdw v AL ioh 1 B, xel énelevydw
7 BT, xei did w00 A twagdldyhos avey 9}'719(0 7 AE.

*Enct ovb 19L7wvov ‘ro'v A4dE, nage piey TEy
nlevng 'rm' AdE ')]nwt P BT, owa}.oyo'u oty wg 7
AB ngog vy BA ovveg 7 AI' moog vy TE.  “Ioy
3t o) Bd vij AT, &ouy dou g 4 AB mods vy AT
ovrwg 3 A" moog ftm' TE. .

Mo dga’ JoFsiciy evdsiy Tiv AB, AT, 0l
dvcloyov evrelg ngogevgefmt 7 FE “Omeg a&a 7008
qaou. :

. nHPOTAZIZ .

Towy dodeiouv sUFewiv, wetrigvny avuloyow
TQoSEVQely.

N T d‘o&emm ¢geig e0deiar oi A, B, I"
35t 0 wiov A, B, I vsvapryy aveloyoy wgogwgew. ‘

*Exxsiodwoey dvo evdela s wl 4B, AZ, ;mwuw '
mepLijovoat fwyo'voaw vy vwd EAZ: wal xeiodo vif
ity A oy 4 AH, <jj 0t B oy o HE, i évexy I
l'or] 1 40 xei émé‘evy«%mﬂg vig HO, ﬂ:aoallqlog
‘«vry 30 did vov E 1 EZ

1) Verba: 8o e/8eias, quae’ Peyrardus, codicem a secutus,
omittit, ex edd, Busil. et xon. restituimus ex more Euclidi
in enunciatione solemui, { '

‘Obsi 2. Si aequalin fuerint unius uia:nguli lateris AF
sebmenca, .alterius ctiam lateris 4B senmenla, rectis tertio
- laeni BI parallelis faeta  brunt aequalia (V. Prop. A.). Recta
itaque data 4B in partes quotcunque aeqwales secabitur simili

»
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Sint. datae duae rectae 4B, AT, et ponantur ita

ut angulum quemlibet contineant; oportet ipsis AB,
"AI tertiam proportionalem invenire.
Producantur AB, AT ad puncia 4, E, et pona.

tur ipsi A aequahs B4, et iungatur BI', et per 4

paralléla huic ducatur ' JE (L. 31.).
- Quoniam igitur uni laterum trianguli 4AE, nempe
ipsi AE, parallela ducta est BI', est (VL. 2.y ut 4B

ad Bd ita AT ad T'E. Aequalis autem BA ipsi AT,

- est igitur ut 4B ad AT ita AT ad T'E.

Duabus igitur datis rectis 4B; AT, tertia propors
tionalis inventa est I'E. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XII. -(Fig. 360.)

Tribus -~ datis recua, quartam propomonalem me

. venire.

Sint datae tres rectae A B, F, oportet ipsis A/
B, I' quartam proportxonalem invenire,

\

Exponantur duae rectat JE, 4Z, angulum i:onﬁa ~

nentes quemlibet EAZ ; et ponatur ipsi quidem A ae-
qualis 4H, ipsi vero B aequalis HE, et insuper ipsi
I’ aequalis 4@ ; et iuncta HO, parallela illi ducatur
per E ipsa EZ (1. 31.). : :

"modo, quo propositum VI. 9. fiebat (PAeiderer’]. c. §§. 103;
104. Clavius, Tacquet., alii). Cf, L 3%. Cor. 23.

O b.s. 3. Hac™ propositione nituntur solutiones variorum
problematum, figuras rectilineas datas vario modo in partes
quotcunque aequales, seu etiam ita secandi, ut parres daias
invicem babeant rationes. Talia problemata habentur in Eu-
"~ Euclid; Element. P. 1L , 0

1
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Enst ody 't(n;'wvov to0 AEZ wmage puiuv tow
nievedy vy EZ yxrac of HO, &tv doa vie AH
ngos vy HE, oUtwg 9 40 ngo¢ mijy OZ. "lon o
5 ptv AH 15 A, 5 & HE w5 B, v 6t 40 vj I
torey doa we 7 A moss 'n}v B 'oi;'ft'wg g I wgo'g Ty
6Z. N

Towsy doo d‘o«‘)ewwv w#uwv wv A, B; I ze-
sagTy avaloyov mgogevoerer 5 OZ. “Oneg édet nos-
qopt.

’ NPOTASIZ .

o Bodeciy svdewiv, pioyy dviloyoy mpog-
2vpsiy.

"Ectwoey «i Sodeicae dvo wﬂum, wi AB, BI"
8t 81 wiv AB, BI péory avadopov ngoisvosi

Ksichuwoay &' evdeiag, xut peypdgpdn ’t‘ni fn}g
AT Junvrdeoy 6 AAT, xel ﬁx«‘}w uno tov B o-
~peiov v AT e08sic meos oo&a«. 4 Bd, nai ime-
Sevydwoey ai A4, AI.

clidis, ut quidam arbitrantur ; vel, ut alii ;Voll.lnt, in Macho-
meti Bagdedini de Divisionibus libro ; apud Wilke neue uad
-erleichterte Methode den Inhalt geladhmchter Flichen zu fin
den; in I. T. Mayers practisch. Geom. T. IIL: apud Plleide~
ror. I, c. §§. 108—118. .

PROPOSITIO XI

Obs. Tertlac proportionali duabus rectis datis inveniendae
inservis Yuoque VI 8. Cor. Sumta nempe (Fig. 356,) recta
B4 aequali primac rectarum dataruni, et ducta ad eam per o
perpendiculari 44 aequali secundae, iungatur B4. Ducta de- -
fude in 4 ad B perpendiculari AT, quae ptoducno Bd oc-
curret in I', erit DA : d4==d4: 4T (V1. 8. Cor.). (Clavius
8d hanc Prop, Pleidercr. ). ¢, §. 125.). Aliter idem fes per

[}
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“Et quoniam' uni laterum trianguli 4EZ, nempe
.ipsi EZ parallela ducta est HO, est igitur ut 4H ad .
HE ia 40 ad OZ (VI 2.). Aecqualis autem JH
. quidem ipsi 4, HE vero ipsi B, 46 autem ipsi I';

est igitur ut 4 ad B ita I"' ad OZ.. ’
- Tribus igitur datis rectis 4, B, I} quarta propor

tionalis inventa est @Z. Quod oportebat’ facere.
o

PROPOSITIO X (Fig 361.)

Duabus datis rectis, medxam propoitionalem in-
venire.
Sint datae duse rectae AB, BP; oportet ipsis AB;
BI' mediam proporuonalem invenire.
. Ponantur in directum, et describatur siper AI' ‘
semicirculuy AT, et ducatur a B puncte ipsi AT
rectae ad rectos B4 (1. 11.), et mngantur Ad, AI'

partém alteram eiddém VI. 8.'Cor, N;’xtPe‘,‘ si prima récta
data maior _est, quam secunda, fiat BI aequalis primae, 6ty
deéseripto super eam circulo » exfdltero eius extremd B aptetur
BA aequalis secundae, et ex altero huius extremo A4 demitta-
tar in BF perpendlculans #4, eritque BI': BA==BA: B4
(V1. 8. Cor.). Sih amom Prima reeta data minor est, gquam
secunda : super illa v. ¢, B4 tanquam catheto triangulum con-

stituatur rectangulim’ 44B, cuius hypoienusa 4B aequalis sit ’

secundae (ut in I1. 14. 1II. 17.). Tum ad hanc BA in puncto
eius extremo ductum poipendiculum 4 I' producise B4 occur-
* ret in I (I Post. 5.), evitgue B : AB==AB: BI' (VL 8. Cor.)
PReideter L. ¢. §. $24. Pappus' Collect. Mathem. TIL; 7. et 1L
'8, (Nustra Prop: 1Y, apud Canipanini est VI. 10.) Cacterum,
b Fario duatum' maghituditium exprédsa’ sit por datas xeetas;

-
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Kat énsi & Hpeenvxiin ymma oty 17 V7o AAI’,
og:?); Zovew. Kok e v ogﬂoywmw frgtym/w 19 Adl"
amd wrjc 0pdie ‘;lwwag it vy faow mx«'}e'tog 7uTal
7 AB' 3 AB aga w6y T8 Pecews 't,ummfvw'v Ty
AB, BT péoy dvdhopoy Zovty.

Ao Gou Sodeiody evdsusy wv AB, BT, péoy
u’wa).oyov agogevgerae 1] BA. "Oneg &der movijous.

. IIPOTAZIZE . .

Tav lowy Te xei icoyaviov 1) nagadlyioyocwpwy
ciwmmo’v#aaw ai whevoal, ai megl Tdg i’oag 7mw’ag
%ol oy ilgoyaviey ﬂuga).).');).oyga‘uywv, EVTLTETOY -
Qacy of mhevpei wi stepl Tdg idag ywviee, ive doviv

Excivo.

"Fovw ioe te xal iooyuvie nqpallnléygupﬂu e
AB, BT, loae #ovio g mgds v6 B yoving, xut
seicdwoey i evdsiog oi AB, BE, &% «vdsiee dou
siot xal oi ZB, BH- Aya v vuy AB, BI dvu-

v ¢ 1 < t " ar 3
wemovdacw o n)e'ugm, (172 ‘n’GQt 'rag sog ywmag,

. tovtéoTiv 6wt éoviv wg 7 AB weog viv BE 0vTng 2

HB wnpos m]v BZ. .

1) Loco umywlaw, quae vox omnino sufficit hic et in

~sequentibus edd. Basil, et Oxon. habent: wlav ucd iopy iyévs

toy ywyiav, Utraque lectio ex I. 29. 1. 34. eodem redit. Cae-
terum etiam infra in demonsuauone VI. 16., ubi nostra haec
yroposmo adhibetur, vox woymmwv ponitur.

~

docet haec propositio modum mvemendx rationem duplxcaum
rationis datae. ‘

PROPOSITIO XIL

Obs. Tacile patet, e tribus rectis datis, quibus quarta
propomomhs invenienda est, seeundam, quae in figura textus
,5"'“, primae JH xn_ d_lregtqm_nducuaut, posse etiam ex H
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Et quoniam” in semicirculo angulus est AL, rec-
- ~tus est (III. 31.). Et quoniam in rectangulo tnangulo
AAT a recto angulo ad basin perpendicularis ducta
est /B ipsa 4B inter basis segmenta 4B, BT me-
"dia proportionalis est (VI. 8. Cor.):

Duabus igitur datis rectis 4B, BF s medna pro-
portionalis iriventa est B4. Quod oportebat facere.

PROPOSITI1O XIV. (Fig. 362.)
Parallelogrammorum aequalium 1et aéquia'ngulorum
reciproca sunt latera, quae circa aequales angulos sunt;
et quorum -aequiangulorum parallelogrammorum reci<
' ‘proca sunt latera circa aequales angulos R xlla sunt ‘ae=
qualia. - T
Sint aequalia et aeqmangula parallelogramma 4B,
BI'y aequales habentia angulos ad B, et ponantur in
directim 4B, BE, in dlrectum igitur "suat (E 1/!)
et ZB, BH: dico ipsorum 'AB, BT reciproca-esse
latera circa aequales angulos , hoc est, esse ut dB ad

BE xta HB ad BZ

~

versus Hd, vel stiam (coll. Obs. 2. ad VI. 2.) o vertice 4 ex
eadem p/u'tc, ad quam est reota JH, vel in crure JH angnli
HAE ad partes oppositas ultra # praducto sumi, et tum reli-
. qua m crunbm anguh auumu vel ad verticem ei oppouu .
simili ratione ac in téxtu graeco peragi.’ Practerea etiam se-
cunda et tertia alterne inter se permutari possunt, ita ut iam
non, ut ante prin{n et secunda -in uno anguli assumti cruve,
tertia et quarta in altero, verum prima et tertia in nug, se-
cunda et quarta in- altero sint, Pfleiderer 1, c. §. 119, 120.
§i quis vero disideret, ut prima et quarta in uno, secunda et
tertia in altexo crure anguli sint, hoc quoque Sexi: poterit, si
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Zu,zmwquwaﬂw yio 0 ZE mepuddyioyocpeyor.
"Emet ovv Toon igvi w0 AB maparinioyeoumor

st BT aogadiyiqpecpun, GAp 0¢ v 70 ZE* éovey

~

dpe og 0 AB mpdg 70 ZE oiivws o BI meos 7o
ZE. AW we piv w0 AB meds v0 ZE oiivwg ] AB
moos vy BE, o¢ 0t vo BI mgog v¢ ZE aevvug 7

"HB wP0C vy BZ* noi dg doe 1 AB sigos vijv BE

oivug 4 HB wgds wijv BZ. Tév AB, BI doe na-
ea).lnloygap/my awzmnov#aow ol n).wgal [ neea
Tag ioag yovieg.

Al O dyrimenavddraoey of n).wgal ol mepl
vic iseg yovies, wel ove w¢ 7 AB mpoc vy BE
ovtwg i HB pgés wjv BZ: Myw 6w ooy dovk oo
AB nugallqloyeap,uov T BI' nugallq).oyga/,mw

"Emel ;cag dovy wg 9 AB ngog v BE ovwg 3
HB ngog vijy BZ, ¢A\X wg ptv 4 AB ngog v BE
ovzng 6 AB nugallqloyga,upw npog 'ro ZE no~

‘ qa).}.qloyeap;wv, we 0 4 HB ngog vy’ BZ ovreg

so BI' nueallnlqua;mov wpas v0 ZE nwgal).'r]).o-
ygoc,u,uov xel wg dou v AB ngog 'ro ZE wmg 7Q
BI' ngds v¢ ZE- iwon doe davi 70 AB ywpa).h;-
loyga,u/y,ow ww BI nagal).nloygamm Tav doo
iowy , nol va &Evc.

OPOTAZIZ W
Ty lowy xol pioy pug ioyy Eoveay yaviey tpi-
yovay dvamenovdooy ol whsvgal, ol megl ves ivag

ex, veortice anguli propositi prima in uno crure, secunda in al-
tero sumatur, et pltera haram rectarum puncta exirema rocta
aliqua iungantur, deinde in codem crure, in quo sumis est

~socunda, a vertice abscindatur tertiay atquo ab altero eius ox-

/
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Compleatur enim parallelogrammum ZE.

Et quoniam aequale est parallelogrdmmum 4B pa-
rallelogrammo BI'; est autem aliud quoddam ZE; ést
igitur (V. 7.) ut 4B ad ZE ita BI'ad ZE. ~Sed (VL.
1.) ut 4B quidem ad ZE ita 4B ad BE, 'ut vero
" "BI' ad ZE ita HB ad BZ; erit igitur (V. 11.) 4B
‘ad BE ita- HB ad BZ. Paréllelogramm’oru’m igitur
.AB, BT reciproca suat latera, quae circa aequalee
angulos sunt. . i

Sint autem- .recipmta latera circa aequales angulos, |
et sit ut 4B ad BE ita HB ad RZ; dico agi’luale
esse- parallelogramimum 4B parallelogrammo BI.

"Quoniant enim est'ut 4B ad BE ita HB ad BZ,
sed ut 4B quidem ad BE ita (VI. 1.) parallelogram-
mum AB ad panalldlogrammum ZE, ut HB vero ad
BZ ita parallelogrsmmum BI' ad parallelogrammum
ZE; erit igitar (V. 11.) 4B ad ZE ita BI’ ad ZE;
acquale igitur est (V. 9.) parallelogrammum AB pi-
yallelogrammo BI. Ergo aequalium etc.

by

Bt & Lot

" PROVPOSITIO XV. (Fig. 363.)
yAcynalium ct unum angulum uni aequalem hiben-
- {ium triangulorum yeciproca sunt latera, quae circa

tremo ducatur ad illud crus, in quo prima sumta fuit, vecta,'
quae sit, ut vocant, antiparallela ¢i, quae primae et secundae
cxirema dungit i e ita ducatur, ut cum crure uno cundom
-angulum glficiat, quem-illa, cui antiparallela osse debet, cum

\
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7oww¢g° %ol oy, pioy - ioqy &ovzoy grwmow 10t~
fwwow, avvimenovduay oi nheveal, ol TEQ: THS wd‘g
ymuag, tow éotiy éxslve.

"Eovw um ftg:;wwa v JdBI', AAE, ,uww e

ioym extw'w ‘yuviev Ty vme BAI wj Vo JAE:
" Aédyw. ot vwy. ABI', AAE 'tgtywvww am‘msnom‘}mw
ol n).wgm, al mspl Tdg iloug. ;«uwag , TOUTEOTEY 0%
doviv we 4 I'd mgog 'm;v A4 oirug 7, EA 008
wyv AB.

Ksiow yao wgre ém w&smg sivos ‘fn]w I'A /]
A4 & w&emg doo &ovl et 7 EA vy AB. Ko
dnelsvydo 'r] B4.

Ema ovy igow étm vwo ABI' ﬂuywvov 117 AJE
soiyovw, dido 0% .10 ABA Fouv doo wg vo I'AB
golywvoy g 76 BAL volywvoy oveus v6 AAE pi-
yovoy. sipog vo BAA volywvor. AN we piv oo
T 4B noos v6 BAL otrag i I'A weds viv Ad, g
8 w0 EA4 ngds vo BAA oitws 1 EA ngos vijy
. AB* xai wg doa 1 I'A mods vy A4 ovzag 7 EA
‘moos viv AB: wiv ABI', AAE dpo votysvew dyve-
" memovdoow of whevoel, ai meg Tes ioag ymw'ac.

altera, et vice verss. Hic quoque situs secundae et tertize in-

ter se permutari possunt, Cf. PHeiderer l c. §. 121. -Apud

-, Campanum Prop. nostra VI. 12. mon sepmmm numeratur, sed

praccedenti VI. 11, (apud Campanum VI. 10.) tantum subiun-
gitur.

. PROPOSITIO XHI,

Obs, Pars posterior Obs. 3. ad VI. 8. etiam adhuc hu.
_ jus yroblehntis solutionem exhibet, facile inveniendam. Plei-
derer L. e §. 126. Cacterum VI, 13, Prop. est apud Campa- -
num VI.9. Docet illa aliis verbis. ,si ratio duarum magni-

)
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aequales apgulos sunt; et quorum triangulorum unum

angulum unmi aequalem habentium reciproca sunt latera '

circa aequales angulos, illa sunt aequalia.

Sint aequalia triangula 4BI'y AAFE, unum angu-
lam “uni aequalem habentia, scilicet augulum BAI
angulo JAE; dico triangulorum ABI', AAE reci-
proca esse latera, quae circa aequales angulos sunt,
hoc est, esse ut I'4 ad 44 ita E4 ad A4AB. -

Ponantur enim ita ut in directum sit, "4 ipsi A4 ;
in directum igitur est (L 14.) et EA ipsi 4B. Et
iungatur B4.

Et quoniam aequale est triangulum ABF trumgulo
AAE, est autem aliud triangulum A£BA; est igitar
(V. 7.) ut triangulum I'AB ad triangulum BAA ita
triangulum A4AE ad triangulum BA4. Sed ut I'AB

quidem ad BAA -ita (VL. 1.) ' T'A ad A4, ut E44 |

vero ad BAA ita EA ad AB: erit igitur (V. 11,)
I'd ad A4 ita £A4ad AB; triangulorum igitur /BT,
AAJE reciproca sunt latera, quae circa aequales angu-
los sunt.’ o ,

tudinum expressa sit per datas rectas invenire rationem sub-
duplicatam™vationis datae.

-

PROPOSITIO XIV.

Obs. 1. Exemplun® hujusmodi parallalogrammorum prae-
bent, quae in I. 43, vocantur parallelogrammorum circa dia-
gonalem complementa. Cf. Pleiderer I. c. §. 134.

Obs. 2. ' Demonstratio, qua. ex aequalitate angularam ad
B ope I. 14, infertur, si 4B, BE sint in devectum, fore et
ZB, BH in directum , praeter morem praeceps videtur, et
rectius deduci posse. videtur ex ea gonversa I. !’5.' Prop, quam

}
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e O} avvimenoyItrwoey i mhsveal Ty ABT,

‘AAE wgiym’uwv, noi dote we y I'd mweog vy Ad
otvwe 7 EA meos vy AB jéyw ove w'ow dovi vo
ABT woiyavoy v AAE wgeyuve.
Em&evx&amqg ydo ol m;g Bd, inee oy wg
9 I'A mpds myv Ad owwc 7 EA npog 'mu AB,
ald’ wg ,u,év % I'A meos vy AA evwg w6 ABF -
v(wymww ngos‘ 26 BAA 'r(uyamow, wg d¥ 'q EA mgos
vy AB ovtwg v EA4 fvgz;'m/o'v ngoc o BAAd
cglywov' wg doe vo ABT fsgzywmw mooc vo BAL
ovvwg w0 EAA voiyavoy ngos 10 BAA ixaregoy
doo. viv ABI', AAE ng&s 0 BAL vov ziv

et lo;lom H ugu éovl vo ABI vpiyuwor-agi EAA o

cgcyaww Ty dpa iowy, xal va &’ -

IIPOTAZIZX .
"Edv 'teooaecg sudeios avalo;«w W@ot, vo Vo vy
ateuw wsp;axo,u/wov og&oyowtov foov éowi ﬂp URp
6y péoay mwegLeyopueriv. opdoyuwviar xiv vd vnd Tuy

iam Proclus desideravit, et 'nos ex co supm attulimus, Cf,
Pheiderer L. ¢. §. 136.

PROPOSITIO XV.

Oba 1. Propositiones 14. et 15. uno enunciato pnmcr

‘ac duas proposmoms VI. 1. partes comprehendere, atquc etiam

ope I 34. unam ex altera infere licet. Coniunctae autem,

. quam sejunctae cur facilins mfelh,__erentur, quod Austim: vult,
- haud apparet. CE Pflciderer 1. c. §§. 138, 140.

: Obs. 2, Propositiones 14, 15 pnallelogtammx vel wian.

- goli dati transformationem in aliud dati lateris; circa eundem

vel aequalem angulum reducunt ad problemma V1. 12, Tuxta eas

scilicet quarta proporuonahs lateri dato, et duobus parallelo.

grammi, triangulive dati eirca angulum designatum lateribusy
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o Sint autem recipraca laterd tuaugulomm ABT,

" AAE, et sit ut I'4 ad A4 ita EA ad AR; dico ag-

quale esse triangulum ABI' mangulo»A.dE. _

Iuncta enim rursus B4, quoniam est ut I'A4 ad

-dd4 ita. EA ad AB, sed ut I'4 quidem ad A4 ita .

(VL 1.) triangulum 4BI ad triangylum BAd,u Ed
vero ad AB ita mangulum EAdad tnangulum BdA:

erit igitar (V. 11.), . ut trianguinm ABI ad BAA ita

triangulim EAA ad BAJ; utzumgque igitur ipsoyam
' ABP, AAJE ad BAA. eandem habet rationem; ae-
quale igitur est (V. 9.) triangulnm ABI" mangu.lo
EA4d. . Aequahum 1gxtur etc.

PROPOSITIO XVL (Fig. 364)
. Si quatuor rectae proportionales sint; regtangulum

‘sub extremis contentum.aequale est rectangulo sub me-
diis contento; et si rectangulum sub extremis dontam-

oxhibet ajterum circa hunc angulum latus parallelogrammi eri-
angulive ¢opstrnendi. Nominatim ope Prop. 14, in compen-
dium redigitar solutio problematis I. 44. Cf. Pleiderer L c.
- 6§, 141, 142.
Obs. 3. Facile emm Prop, 15, extendi potest ad trian-
gula, quorym unus angulus, unius, et unus angulus alterius siroul

sumti sunc Juobus rectis aequales. C. infra ad V1. 23. Obs 9,

~ PROP. XVI XVIL' ,
Obs 1. Prop, 16. ut Corollarium 14. et Prop. 17. wt

Cor, 16. sisti, vel etism utraque immediste demonstraxi pote-t'

mdem modis, quibus 14, Ambae etiam sic enynciari yos-
sunt: parallelogrammorum rectangulorum aequalium bases sumt

 altitudinibus reciproge proportionales ; -a¢ vicissim sequalia suns

-
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é'dng ﬁs'gwxo'/tevov 00Soyuvioy icov of 'ta,; V7O TGV

péowy. wepLeyopive ogﬂo;«omg’, oi fzaooageg w&elm

dvakoyov EoovTad.

) "Eovwoay «f wéoougeg evdsioe avdloyov ai AB,
T4, E, Z vs ’i AB ngo‘g vy I'd oivwg 5 E mgog

vy Z ).é;tw ove 0 vna vov AB, Z mgzexo,wwow

. opdoydveoy idov dovl v Umd vev I'4, negtexo,mvm

opdoyavia. S
Hy%woay yao amo wic A; P orjeiay thic AB,
T4 b9sicig moos opdde of AH, I'O, xoi xeicda
v wtv Z ioy 9 AH, v} 6t E iey  I'Q, xal ovy~
nenAyoucdacey vo BH, 460 nepadlyloyooupe.
Kak énel ovwy wg 77 AB spoc vy T'd oihwg 7 E
sigos vy Z, un] o 7 ,uév Efm; re, 1] 0t Z vy
" AH: fovw dgo og o] AB ngog wjy I'd ovvwg q IO
ngos vy AH- vwiv BH, 40 dga nagaliyloyedupuy

- parallelagramma rectangula, quorum bases sunt altitudinibus
recipxoce proportionales Cf. Pleiderer 1. c. §. 143.

Obs. 2. Cum quodvis palallelognmmum obliqguangulum
: aoqunle sit lectangulo aeque alto super eadem basi (1. 35.):
geneunm etiam (V. 7.V. 11.) duo quaeciinque parallelogramma
acqualia habent bases altitudinibus reciproce proportionales,
ac vicissim. Unde ope I. 41. V. 15. idem de mangulu ae~
qulhbus deducitur (ibid. §§. 144.' 145.).

" Obs, 3. Quodsi priores 16. et 17. partes ad corollaria 8,
" in Elementis #c in Obss. 2. 3. ad VL 8, subiuncta applican-
tur; hae émergunt propositiones. Perpendiculo ab vertice an-
guli recti trianguli rectangixli in hypotenusam demisso, 1) qua-
dratum huius perpendiculi aequatnr rectanguto sab segmentis
hypoteausas ab ipso factis. 2) Cuiuslibet catheti quadrdtum
acquale est rectangulo sub hypotenusa, et sab eius segmento,
quod catheto huic adiacet. 3) Rectangulum sub lateribus circa
augwlum vectum acquale est rectangulo sub hypotenusa’et per-
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tum aequale est rectangulo sub extremis contento, qua-
tuor rectae propomonales erunt,

Sint .qugtuor'recgae proportionales AB, I'4, E, Z,
ut 4B ad I'4 ita E ad Z; dico rectangulum sub 4B,
\Z contentum aequale esse rectangulo sub I'4, E con-
tento.

Ducantur énim ab ipsis .4, I punctis ipsis, 4B,
I'4 rectis ad. rectos angulos AH, I'©, et ponatur
ipst quidem Z aequalis 4H, ipsi vero E aequalis
I'G, et compleantur parallelogramma BH, 46.

Et quoniain est ut AB ad I'4 ita E ad Z, ies
qualis autem E quidem ipsi I'©, ipsa vero Z ipsi
AH ; est igitur (V.7.)ut 4B ad I'4 ita T'O ad AH;.

parallelogrammorum igitar BH, 4B reciproca sunt la-

-

pendiculo. 4) Rec;angulum sub alterurro lateve circa angulum

rectum et sub perpendiculo aequatur rectangulo sub altero la- -

tere circa angulum rectum et sub segmento hypotenusae, quod
" priori adiacet catheto. In circulo 5) quadratum peipendiculi
. ab guocunque peripheriaé puncto ad aliquam eius diamétrum
ducti - aequatur rectangulo sub segmentis diametri ab perpendi~
culo factis. 6) Cuiuslibet chordae per centrum non transeuntis
gnadratum aequale est xectangulo sub diametro per unum
- chotdae extremum ducta,. et sub diametri huius segmento
chordae contiguo, quod ab illa abscindit perpendiculum in
illam ex altero chordae extremo demissum. Unde porro con-
sequitur: perpendiculo in hypotenusam trianguli rectaniguli -
(diametrum circuli) demisso ex vertice anguli recti (puncto
quocunque peripheriae) , et in circulo ducns ab hoc pancto
rectis ad extrema diametri: 7) hypotenusam (dlametrum) esse
ad alterutrum - ipsius segmentum, uti quadratum hypotenusae
(diametri) ad quadratum catheti (chordae) huic segmonto ads
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avtimenovdady ai nmhevoai, ei mepl Tde lows yuvieg.
‘v 8 icoyoviey stageddyloyedupwy dvrinevmov-
dacty oi Thevoats «i weol vag {oag yowiec, ioa oty ”
nsivet ioov dow fovi w6 BH waguAlr)o;/ga;mov 0
46 maguidtoyodpue. Kai fore 70 ,uw BH vo vnd
viv AB, Z, iog ydo 1t AH vij Z+ v6 8 4O 76 vnd
wiv I'd, E, i'm] yeéo 4 I'O vi; E* 70 doo vmo vy
AB, Z m‘gwyouwov goﬁoywwoir igovy w'rl T UTo
v F4, E neotsyo/lww oodopwvin. ‘
Aot 8y ©d vao AB 7 meoieyopevoy oo#oym-
viov ioov éotw v6 vnd vav I'd, E népieyouive So~
Foyorin: Aéym ote ai Téaonpeg evdeiar avaloyov iGov-
vat, wg 17 AB ngo‘g wijy I'4 ovzwg 4} E wgo‘s 'n}v Z.
Tév ydo ovtawy zmaozwaa&ewwv, el 10 VRO
vav AB, Z isov éovi v vnd vy -I'd, I, xai wu
w0 piv vno vav AB, Z v BH, ioy ydg fotiv 9
AH < Zr v Ot vno vav I'd, E vo AO', ion yao
iacentis; vel ut huius catheti (chordac) qnadratum ad qnadra<
1bm istius segmenti; ve\l, ut quadratum ‘catheti (c}nordae) ad-
iacentis alteri segmento ad quadratum perpendiculi. Nempe

- (Fig. 356.)

BI:Id4=BIqa: B['}{T4(Obs. 1. ad VI. \.). =BI'i1:I'Ag
=BIXTI4:T44 : =Arq:I'4q
=IBXBd :I'4X 4B , =ABY: 443 i

bt. 2. 6.

8) Ipsa autem. hypotenusae (éiam'etri) segmenta esse, uti qua-
drata cathetorum (chordarum) adiacentium B4: #T—"T. BYBd:x
IBY4T (Obs. 4. ad VI, 1) =A4B9:4T9 (or. 2. B,).
Y) Eodemque, quo nr. 8, imodo ostenditur, ex eodem peri-
_ pheriae puncto ductis diametro et dnabus plutibusve chordis,
perpendiculisque ab alteris harum teithinis in diametrum des.
mnissis: quadrata chordarum esse ut segmenta ipsis adiacentid

i
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‘tera, quae tirca aequales angulos sunt.” Quortm au-
tem. aequiangulprum parallelogrammorum reciproca
. sunt latera circi aequales a;zgulbs, illa sunt aequalia
- (VL. 14.); aequale igitur est parallelogrammum_ BH
~ parallelogrammo 46. Et est BH quidem sub AB,
Z contentum, aequalis enim AH ipsi Z; parallelo. .
~ grammum vero 40 sub I'4, E continetur, aequalis
enim I'Q ipsi E; rectangulnm igitur sub 4B, Z cone
tentum aequale est rectangulo sub I'4, E contento.
Sit autem rectangulum sub 4B, Z contentum ae-
quale rectaugulo sub I'4, E contento; dico quatuor
. rectas proportionales fore, ut 4B ad I'4 its Ead Z.

-lisdem enim 'construcﬁs, quoniam rectangulum sub
AB, Z aequale est rectangulo sub I'4y; E contento,
et est rectangnlum, quidem sub 4B, Z ipsum BH,
aequalis enim AH ipsi Z ; rectangulum verg sub I'Ay

diametri. Cf. Pleiderer 1. c. §. 147, (Gaeteium guatuor pri-
. mas in hac observatione occlireiites propositiones jam vidi-
mus in corollariis ad L. 41. et 1. 43.).

; Obs. 4. Pnopouuonum obs. praeceden!e expositarum tres
! primae, usus in demonstrandis X. 34. X, 35. X, 36. gratia tra-
duntur in Lemm. 1, ante X. 34, et ope VI, 17. VI, 16. stabi.
livatur mediantibus analogiis una ab V1. 8. Cor. parte priori
petita, casteris ex ipsis propositionibus VI, 8§, VI, 4. deductis

A kvid. Obs. 2. ad VI, 8.); tertia insuper demonsiratur, rectam-
gulis sub BA et} 4T, BI et A4 descriptis, colligendo ex I.
34. utumque duplum esse trianguli 4BI. Primae ot secun-
“dae demonstratio eadem, quize.in Lemm:. 1. ante X. 32 repe-
titur in Lemm. post XHI. 13. ad efficiondam praecedentis
soptimae (Obs. 3.) partem tertiam. Einsdem septimao pars

« prima im demonstrationibus XIII. 14, XIIL 15, X11I. 16. tan-

’
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7 I'G v E--vo dgu BH isov iovi v 40 sai Eoriy
isopuvie.  Thiv 8¢ iowv xei icoywviov segalinio-
yodpuwy dvumenivdooy of mwisvpel, ai sept vog
isas yovieg® dotwy dow g 1 AB moos vy I'd ovirwg
9 I'O ngog wijv AH'i'my o 5 iy IO 'ni E, 7 ot
AH m; Z. &orw doo ds 7 BA mgog,viiy I'A ov-
gug 4 E mpos fmw Z. 'Eaw doe 'reooagsg, xal 7a

eéﬂs

Irpeo TAZSIZ &

"Eav 'toeie evdsiar avaloyoy @oe,. o v Ty
dugow TegusyopEvoy  opdoyuvioy ioov dovi w6 dsmo
TG MECHE TETPUYHVH® XY TO UTO THY GXOWY TEQLE=
yonevoy opdoymviov icov 3 TH GmWO TLE fuéOnS TE-
"Toayuvw , af Tesig sUdciar avaloyov ioovred.

" Esrpoey vgsic v eiae a’a'/é]oyov oi 4, B, I,
ug 7 A mgog v B ofrwg 17 B sigog vy I Réyw
ont ©d vmo vav A, I mepreyouevoy oga‘}oywwov iooy
2otk v dnd vic péoye tijc B 'tsftgaywvgu

 Ksiodao c"g B oy 1] 4. . .

quam nota simpliciter sumitur: paviterque bis in demonstras
tione XIIf. 18. semel autein, bisve, cum adiuncta ratione,
! iooyivsov ydo éovi 76 ABI tolywvoy vg I'Ad tocyuvy: in de-
monstrationibus XIII. 13. autem, pariter ‘ac secunda pars in
_XIII. 18. ex proportione BI:Id=—AI": I'4, vel I'd: AF=
Ar: BT rursus utrobique ab VI, 8. VI. 4. deducta irfertur per
VI. 20. Cor. 2. Quae omnia, iuncta iis, quae Obs. 2. ad

« VL 8. notata fuere, nimis, quam ut auctori Elementorum tri-

bui possint, ab methodo abludunt alias ipsi solenni, praemis-
sas demonistrationum snbsequentium suis locis ad perpetuum
deinceps usum stabiliondi; nominatim etiam theorematum ge-

. neraliorum ad speciales casus applicationes frequenter dejnceps
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E ipum: 46, a;qualis enim IO ipsi E; erit paral.
lelogrammum BH aequale paral'elogrammo 4@ et sunt
aequiangula. Aequalinm autem et aequiangulorum pa-
rallelogrammoram reciproca sunt. latc1a. (VL. 14.), circa
aequales angulos; est igitur ut 4B al I'd ita I'G ad
AH. Aequalis autem ['@ quidem ipsi E, ipsa vero

AH ipsi Z; est igitur ut 4B ad I':fia F ad Z.

Si |gltur quatuor etc.

PROPOSITIO XVIL (Fig. 365) '

«  Si tres rectae proportionales sint, 'rectangulum sub
extremis -contentum aequale est quadrato ex mediaj et
.si rectangulum sub extremis contentum aequale sit qua-
drato ex media, tres rectae proportionales erunt.

Sint tres rectae proportionales 4, B, I'y ut A ad
B ita B ad I'; dico rectangulum sub 4, I' conten-
tum aequale esse quadrato ex B.

Ponatur ipsi B aequalis 4.

. '
adhibendas. quamvis obvias et faciles, seorsim ennnciandi,
ut immediate essent ad usus occurventes paratze. CF. Obs. 2.
ad . 3. Unde, quum inewriae st oscitantise auctoris isca
tribuere haud liceat, probabile fit, ‘ut hodienum, ita et ohm

_ communibus, tironum praecipue etiam usibus pavata [uisse ele-
mentorum exemplaria variis modis respec(xbusque, compandii
ac facilitatis glam , forsan et arctioris Lystemaris practextn
(vid. Proclus'in libr. IL p. 21.) truncita, sicque plura, pru-
sertim, quae solis X. ac XII. in praecedenubns fibris inservi= -
rent, hi¢ excidisset ac multifatiam, nec apte semper ‘et uni-

_ formiter, illorum teatui assutis lemmatibus (Cf. Obs. 5. ad

- Euclid Eloment, P. IL I 4
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- Kai imsl 2ovy og o) A wooe vy B otwwec 5 B
mgde vy I, iog 6t 4§ B v 4 éovww coe o 5 A
woos 17 -B ovtws; 9 4 wooé vy’ I. "Edv 0% véooa- .
pec eUFeiar uvi).oyov 6oL, TO UTO TWY drgwy Tegie-
yGpevoy dpdopuvior icov 207k T6 Uno TGV pcwy me-
oreopive 00 Joyuvin® vo doa vmo wiv A, I icoy
2oti v vwo v B, 4. " Ald v6 vmo vav B, A 0

' dnd vie B oviv, oy yeg 4 B v A4 0 dou vio
fmw 4, T nemeyo,uea/oa/ og&oywmov toov fovi ww
dmo vi¢ B rwrga;/wvw.

» Vl. 1), msemsque auctariis .ansam dedisse.  CE. Pheiderer

5. 8.

Obs. 5. Ope Prop. VI. 17. dembnst}rari ;;osse L 47 dixi.
mus in Excursu ad I. 47. CE Pfleidever §. 149,

N .

< Obs. 6. Eadem Prop. VI. 17. explicat identitatem con-
_structionis problematum I 14. et VI. 13., quas aequipollere
docet. ' Cf. Pleiderer §. 150,

Obs, 7. Ut casus paltwularis, Prop. 11, 35, l:i‘uel’i] sistunt
assertum Obs. 3. ur. 5. ac solutio problematis 11. 14, Lvid.
Obs. 3, ad 11. 14, sub finem) in libro II. et I1L ope II. 5. L
" 47, demonstrarar, heic per HL 31. VI 8. VI 17, adstrmtut,
ita universim Pxop. III. 35. ex III. 21. VI. 4. V1. 16. potest
inferri. Ostenditur nempe, duas rectas intra civculum se se-

"¢ cantes se mutuo secare in 'partes reciprdce proportionales ,
" unde caetera ex VI. 16. fluunt. Cf. Pleiderer. §. 151,

Obs. 7. Slmxhtel Pxop 1. 86. ipsiusque conversam III,
. 8% e II. 52. eiusque conversa, et VI. 4. VI. 6. VL. 17. nec-
tere licet. Ostendétur nempe, duabua rectis in circulum inci-
dentibus, quarym una circulum contmgat, altera secet, contin-
gentem mediam plopomoualem esse inter secan em, emsque
partem exterioremy, et contingentis quadratum aequari ‘rectan-
gulo sub ota secaute, ipsinsque parte exteriori, et vice versa,
Cf. Pileiderer, §. 152.
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. Et quoniam est ut 4 ad B ita B ad I', aequalis
autem B ipsi J, est igitur ut A ad B ita A ad T
Si dutem quatuor rectae proportlonales sint, rectangu.

" lum sub extremis contentum aequale est (VL 16.) re-
ctangulo sub mediis contemo, rectangulum igitur gub

Ay I' aequale est rectmgulo sub B, 4. Sed rectan-
gnlum sub B, 4 est quadratum ex B, aequahs emm

* B ipsi 4; rectangulum 1g1tur sub A, I' contentmin

aequale est quadlato ex B.

N

Obs. 8. Quodsx (I‘xu 365) 4B cu'culum contingat in B,

JP secet in A et I, triangula 44B, ‘4BI', ob angulum 4
-utrique communem, et dAB:;.dBl‘ (HI. 32.) aequiangula
erunt (I. 32.), adeoque
. A4: dB=AB:BI (V1. 4.) ._ABq ABXERP (Obs. 4. ad -
"dB: 4F==AB: Bl . =d4ABYXBI : .B.—Tq Vi. 1.
itaque Ad:4l'=ABq:BI't (V. 22.) h. e. ab puncto extra
circulum ductis recta eum contingente, et altera ipsum cecanté,
ductisque' in circulo rectis iungentibus punctum contactus
prioris et puncta sectionum alterius; tota secans recta ast ad -
pariem ipsius exteriorem, uti quadratum rectde ab ) pancto eou-
tactus ad extremum secantis totius dnctae, ad quad;atum rectae
iungentis puuctum  contactus, ati]ue alterum ,sectionis punctum,
Vicissim, si° d4:4F=4B4:BIL, vum ducta rectac 4B pa-
rallela TE, etiam sit  Jd4:4[=AB:I'E—=ABq: ABXIE
/(Obs. 2. ad VI. 4. et Obs. 2. ad VL 1.), ideoque (V. 11.).
dBq: Bl q=ABq: ABX TE et (V. 9.) BF q=ABXTIE, e
(VI. 17.) 4B :BI'=BTI: IE, ac sit'angulus ABI'=—BI'E (I
29}, est angulus A=4BI" (VI. 6.) et hinc 4B. circalum in B
conuuglt (Obs.. ad I11.732.). . Cf. Pfeiderer §. 1533.

. Obs. 9. . Proposita Obs. 7. 8, si¢ etiam enunciantar: circa
mangulum non aequicrurum descripto circulo, et per verticem )
trianguli ducta recta circulum tangente; baec basi jroductae
“sic oceurrit, ut rectang ulum sub rectis pugpe o huic occursus |

.
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‘Aidd O 'ro dmo vy A, I iooy dorw w5 ane
hg ‘Be Aa;«a ove {otiv wg 7§ A nqog wjy B otivug 9
B agog v I.

Tuv ydo TGy uwzmwam‘hwmv Eau‘t 70 vno
eiv A, I' icov ovi v o vig B, aldd vo ano
ri¢ B 1o vwo tov B, A loviv, oy ydo i B 14 4
v0 doa vto v A, I' isov éori 16 vno B, 4. 'Edy

extremisque basis interiacentibus aegudle sit quadiato rectae ab
eo:lem “oceursus puncto ad verticem: trianguli ductae; rectae
vern inter punctum . illnd occursus ac terminos basis in ipsa
ahscistac eandem habeant rationem, quam cruram triangu]i,
. quibus adiacent, gnadrata, Nempe, si trla'ngulo ArB, cuius
crus -AB> BT, cireunlts ‘sircumscribitur, et hunc in B con-
_ tingens agitor recta R4: ob angulum ABT= A4 (1. 32)
<AFB (1. 18), ideoqne angulos ABI'+ AIBL ArB- 4R
he e (1. &) <2 rectis: ad partes a:gulorum 4BI', 4I'B
cncarunt vectae AF, B4 (I. Post. 6.). Ac tum rectang,
A4 AT==4By (Obs. 1.) et A4: AT==AB - : BI'q (Obs. 8.),
Vicissim 1) si ttianguli non aequiccari AI'B basis AT ad par-
tes cruris minotis' BI" sic prédncitar, nr reﬂnngulu’m_mb ad-
iecta I'd et sub composita 44 ex basi AT et ddiecta I'A ae-
quale sit quadrato vectae /B ab termino 4 continuationis ba-
sis ad triangnli verticem B ductae: - recta haec' circalum trian-
gulo circumseriptum in B comtingit (Obs, 8.nr. 2.) et segmenta
basis . A4, - AP terminis ipsius 4, I'y ac puncio 4 intercept~,
sunt uti quadrata-crivum wrianguli AB, BT, i ipsis adiacentium
(Obs. 8. wr. 1.). Arque 2) si mangull uon aequicruri AI'B
-basis AT ad partes cruris minoris sic in 4 usque prolucitar,
ut segmenta eius A4, 4I, puncto hec 4, terminis e basis
A, T into'cepta, sint, ut cryrum t-iangnli 4B, BT ipsis ad-
“acentiiun gitadrata ; veéta ah pancto 4 ad vertirem B trian-
“guh duta cives lam ttianguio civcumseriptum in B < ontingit
(O1e, 9, or 2. et rectas 4B quadiathm asquale est recrangnlo
» sub sezm ntis' 44, AI" basis puncto 4 ac terminis xius 4, I' .

-

~
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Sed rectangulum sub A4, I aequale sit quadrato ex
B; dico esse ut 4 ad Bita B ad I. ; .

lis ' em enim constructis, quoniam rectangulum sub
Ay -I" aequale est quadrato ex B, sed quadratum ex
B est rectangulum sub B, A, aeqnalis enim B ipsi
45 erit igitar rectangplum sub Ay I' aequale rectan-.

intexceptis (Obs.,& nr, 1.). Posterior conversa estLemtha 2.
Libri 1. Locorum planorum Apollonii. CE. Plleidgrer. §. 151
Obs, 10, Pariter immediate’ per II, 21. vel 11, 22, et
VI. 4. VI, 16, demonstratnr, ,quod a Clavio et Bacrmanno JI!,
Prop; 36. subiungirur-covollarinm (vid, supra IIl. 56, Cor. 1. ,
nempe si a puncto extra eirculum Jncant!ur duae vectae enm
secantes, rectangnla sub  totis secantibus, et partibus earnm
exterioribus aegnalia esse, sive, quod eodem redit, totas se-
cantes esse partibus suis exterioribus reciproce proportionales.
Cf, Pleiderer. §. 155, - o ' o7

Obs. 11. Ex VI 16, porro consequitur, cuiustibet trian. .
guli 434 (Fig. 366.) angulo i;_uocunque 4 bitariam secté per
rectam A, rectangulum sub ecius latexibus 44, 48 angulum
4 comprehendentibus aequale  esse rectangulo sub segmentis -
Al, T'B tertii lateris, gb recta 4I" factis,  una cum huius
rectae JI' quadrato (quae est Rob. Simson, Libr, VI. Prop.

. B.). Cirgumscribatur enim triangulo 484 circ:ulus (Iv. 5.,
c1i recta 4" producta rursus acenrrat in' E, et iuugatur alter-
utra recta 4AE; BE. Posteriove ducta, est angulus 4—F ( nr.’
21.). Quare, cum ctiam sit angnlus 44 I=P4E (hyp.) est
Ad: AT=EA4: 4B (V1. 4.y et hiac rectang, 44X 4B==E4X
4l (VI 16,) —APXIE+4dFq (1. 3.) ==AFXIB4+4l q
(111. 35.). Cf. Pleiderer. §. 157,

Obs. 12, Porro roctmgulum sub duobus quibuscunque
latevibus cuiusiibet trianguli aeqt;ale est rectangulo sub dia-
metro circuli wiangulo circnmsc/n'pti et snb perpendiqulb ex
vertice anguli, quem latera ista comprebendunt, in latus ters
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oy dvayodiet. ‘ :
tium ' demisso. 1) Si'ipsum alterntrum latus 4B (Fig. 367.)
tertio BI' est perpendiculare: alterum AP diameter est circuli
- miangulo circumscripti (III. 31. Couv. vid, Obs. ad I 31.
vel Il 33. nr. 2.) et propositio ad hanc identicam redit:
rectang. BA)(AI‘—-I‘AX.AB.‘ 2) Si uterque ad basin seuter
tium latus BI (Fig. 368.) anguluo est acutus, quicunque sit -
angulus BAD duobua\ lateribus BA, AT compreheasus ; vel
si altevater ad- basin angulus A4BI' (Fig. $69.) est obtusus,
per verticom 4 ducta diametro 4ZE, et iuncta BE rects, pex-
peadiculogque A4 in basin BI" demisso; ob angulos ABE,
A4 rectos (111, 31, et Consty,) atque E==I" (III. 21.) in tri-
angulis ABE, AAD cst BA: AE—A4: 4F (V1. 4.), proinde
vectangul. BA Y Al'==EA Y A4 (VI .16,).. (Rob. Simson.
Prop. C. Libr. V1. Pleiderer. §. 158.), Hinc rectang. BI"X,
A4:BAXAT=BI'} 44 : BAX A4 (V. 1.) =BT :Ed (Obs..
4 ad VI. 1), ubi rectang. BI'X .44 duplim est aveae trian.
guli (I. 41.). Quare_duplum arcae cuiusvis wianguli est.ad
vectangulum sub ducbus ipsius lateribus,. uti tertium latus ad
diametrum - circuli riangulo circumscripti. .CE. PHeiderer.
§. 159,

.Obs. 13, Recmngulum contentum daanronahbus AT, B4
(Fig. 370.) figurae quadrilaterae circulo inscriptae aequale est
duobus rectangulis ABXJI'—{-BI'XAJ contentis oppositis eius
‘laxenblu. Fiat enim angulus 4BE aequalis angulo 4BI', et
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“ gulo sub. B, 4. Si autem rec'tangulu}n sub extremis
zequale est ‘rectangulo sub mediis contento, quatuor
rectae proportionalés sunt (VI, 16.); .est igitur ut 4
ad~ B ita 4 ad I'.” Aequalis autem B ipsi A5 ut igi-
tur 4 ad B ita B ad T. Si igitur tres etc.

PROPOSITIO XVUL (Fig 374,

* A data recta linea dato rectilineo simile et similiter
positn rectilineun: describere,

R -

utrique addatur, vel ab. uiroque subtrahatur , angulus com. .
munis EBS, eritque angulus 4B4 sequalis angule EBI’ Et,
quum  praetevea  sit nngul:xs, A4B=BTE (1II. 21.), quippe
in eodem cum illo segmento positus, erit triangulum AB4
aequisngulum wiangnle EBF, adeoque (V5. 4) BI':I'E=
B4:44, ideoque vectangnlum BINW.AA=I'EXBJ4. Porro,
quiim angulus 4BE aequalis sit angulo 4BI, et angulus BAE
aegnalis angulo B4I' (I11. 21.), erit wiangulum ABE aequian-
gulum wiangulo 4BT, adeoque (VI 4.) BA: AE==BA4:d4r,
ideoque rectangnlum BAX I =AEX B4, At ostensum fuir,
esse rectangulum BI'XA4=T'EXB4. Erunt itaque Tectan-
gula BA Y AT4-BIX.Add=.41X Bd. Haec propositio _ est
theorema Prolemaei in ueyedy odvrals L. 1. c. 9. et apud
ipsum fundamenti loco inservit tabulis efus wigonometricis.
Habetur illud etiam apud Rob. Simson, Prop. D., VI, in ed.
Angl., apud Plaifayr., Kraft, Instit. Geom. Sublim, §. 91.
"aliosquwe. Ad eandem propositionem referri potest sequens
lh:aorema, quod est apud Plaifayr. Prop. E., VL. - Si segmen-
tum aliquod circuli 4BI’ (Fig, 371.) bisectum sit in T, et o
punctis extremis 4, B segmenti, pariterqge e puncto bisc-
ctionis I inflexae sint ad punctum aliquod 4 reliquae circum-
feventiae rectae 44, B4, I'd: summa rectarum. 44~Bd a
punctis extremis basis inflexarum ad I'4 voctam a puncto bi- -
sectionis inflexam eandem rationem habebit, quam A8 basi-.

. .-



232 - .ELEMENTORUM
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ww mpog v I' ywvie ion 7 vno HAB, vj 8 vuo
I'dZ ion 74 vwe ABH: howwy doo 7 vwo I'Zd hoesuy,
¢ vno AHB éotiv oy icopuveoy doa dovi w0 ZId
1oiparor v HAB vorpive: dvdloyov doa éutiv wg

4 Z4 ngog vijv HB oivws 9 ZI" mgog vy HA xui.

segmenn ad 41 basin legmentx digidii, Quam enim sit
A 3[‘4 quadrilaterum circalo inscriptum , erit ex pracced, {4
SCBI-dBY Al=ABX Al i. e. ob BI'=AT (I, 29.) (44
+4B)X AL=ABX AT (i1, 1)., adeoque Ad4Bd: T4=AB

wADP (VI 14.). (Playfair Prop. E. VI, CL 94. vel ut est apud -

Rob. Sims. Dat. 97.). )
Obs. 1. * ‘Conversas' praccedentium, practer jam Obs. 7

.8qq> expositas notamus adhuc sequentes. Si quadratum per-

peudiculi A4 (Fig. 556.), quod in trianguli 4BI latus BIl'an-
gulis ipsius acutis interidcens ex vertice opposite 4 demitti-
tar, aequale ost recumgulo sub-segmentis B4, 4T lateris BI'
ab perpendigulo A4 factis, sen (VL 17.) si, perpendiculum
A4 medium proportionale est inter segmenta Bd, 4T lateris

BI': trianguli ad- veiticem 4 angulus est rectus, Quippe §b ‘

Bd: dA=dA4: 4T, et angulos ad A rectos, est angulus BA4
==I (VL. 6.); angulus igitur B4 LI+ T A4 = recto (1. 32.
Cor. 6.). CE. Pheiderer. §. 1£0, Pappus Collec.. Mathens.
L VI, Prop. 203. propositioni huic adiungit: si quadratum
perpendiculi 44 (Fig. 372.) minus fuerit rectangnlo sub seg-
mentis Bd, AI" lateris BT, angulus BAT erit obtusus, si maius
(Fig.' 373.) acutus, Semicirculo enim super diametro BI' de-
seripto, qui perpendiculum 44 in puncto B secet, ac roctis
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Sit data quidem recta 4B, datum autem rectilinveum
T'E; .oportet a recta linea 4B rectilineo 'L simile et
similiter positum- rectilineum- descrilere.

lungatar 47, et constituaar (I 23.) ad rectam
AB ¢t ad puncta in ea A4, B angulo quidem ad I'
aequalis angulus: HAB, a.gulo vero I'A47 aequalis
angnlus ABH ; reliquus igiur I'ZA reliquo AHB

est acqualis (L. 32.); aequiangulum igitur est triangu-

lum ZT'4 triangnlo HAB; est igitar (VI 1) ut B4+

ad HB ita ZI" ad HA et I'd ad 4B. Rursus, coni--

BE, IE junctis ob E495= rectangulo B4 AL (Obs: 3. nr.
§.) priori casu erit 44K Ed, et hinc angulus BAI'> BEI'
(1. 21.); posteviori 44> E4, atque angulus BAT<BET (L
21.). Rectus autem est angulus BET (IU o1.). Cf Pleiderer.
§. 161, Propositornm in hac observatione casus spec)ahc, quo
segmenta B4, AI' aequalia sunt, comprehenditur etiam iis,
quae nr. 2, in Excursu ad L. Prop. 27. ete. ad finem libri IL

diximus. CE Pfeiderer. §. 162. Et, quum ostensum sit, rectum- ‘

esse angulum BAI (Fig. 566.), quem ab’'exiremis B, I' restae
BI' ad extremum A perpendiculi A4 ductae B4, F'A4 comipre-

hendunt, si rectang. »Bd)(dl‘ =A44q, seu si BJ:AA_—__AA:JP: ’

j er conversam III, 31. consequitur; circnli super diametro BI*
doscripti peripheriam transire per vérticem 4.rectae 44 dia-
metro BI' inter, extrema ipsius normalis, quae media propors

tionalis est inter segmenta diametri BI' puncto A facta, sea

cnius quadratum rectangulo sub segmentis illis est acquale.
Cf. Pciderer. §. 163, Ea quae ad hanc propositionem notata
sunt solutioni etiam plurimorum problematum inservire pos-
sunt, quorum’ exquisitam copiam exhibet PAeiderer. i, c. §§.
.166—194, quae brevitatis studio hic praeterimus, Quae hacte-
nus ad Propositiones libri V. obserrvata sunt, desumsimus ples
rajue ex Pfieidereri scholiis in libro V1. Elementoram Eu-

‘
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 clidis, quorum P. I. Tubingaz 1800.; P, IL 180%.; P. IIL

1802, typis expressae fuerunt. Pars IV. prodiit ibidem 1805.,
in qua unice de VI propositione 23, et VI definitione 5.,
utpote qua nititur VI, Prop. 23. agiter. Quippe hanc ipsam

VI 23. inepte loco suo motam et inter propositiones ad Sfigu-

rasi similes pertinentes positam fuisse indicat auctor. De hac
itaque postea loco suo, et in excursu ad hunc librum videri-
mus. Dolendum autem ést, scholia Pfleidereri in reliquas

_libri VL propositiones, quae ille jam elaborata in" scxiniis

habet, sublata in Universitats Tubingensi consuetudine, occa-
sione Magisterii philosophici quotannis dissertationes publicas
conscribendi,’ non in publicam lucem exire potuisse. E quis

“bus bemevole ab auctore nobiscum commuaicatis, nonnulla
- . N .

© dow dovt 70 AQ «wHUyoappoy i I'E evduyedupm. .
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stituatur- (L 23.) ad rectam BH et ad puncta inea B,
'H,-angulo quidem AZE aequalis BHO, angulo vero-
ZAE aequalis HBQ; reliquus igitur ad. F reliquo ad
© est aequalis (I. 32.); aequiangulum igitur est trian.
gulum ZAE wiangulo ABO; est igitar (VL 4.) ut
A47Z ad HB ita ZE 'ad HO, e EJ ad OB.
Ostensum est autem etiam, ut Z4 ad HB ita ZI' ad
HA et I'4 ad AB, ut igitur (V. 11.) ZT" ad AH
ita et T'd ad AB et ZE ad HO, et adhuc E4 ad
OB. Et quoniam aequalis’ est angulus quidem I'Z4
angulo 'AHB, angulus vero JZF angulo BHG@; to-
pus igitur T'ZE toti AHO est aequalis. Ex eadem
ratione et I'JE angulo 4BO est aequalis, est autem
et angulus quidem ad I'ipsi ad 4 aequalis, angulus
vero- ad E ipsi ad @; -aequiangulum igitur est 40
ipsi I'E, et circa aequales angulos latera proportionalia
habet; simile igituc est rectilineum 4@ rectilineo I'F
(VL. 1. Det). ' '

B

certe in- sequentzbus breviter lectoribus nostris sistere volmmu.r,

nos rem ipsis admodum vmmm facturos esse., persuadi. CE
quae supra diximus ad VI. Def. 1,

PROPOSITIO XVIL

- Obs. 1. Quod ad sensum problematis, et maxime verbo-.
xum ,,similiter positum* attinet, Clavius eum ita expriniitz;

spdicuntur rectilinea super lineas rectas descripta esse similia -
et similiter posita, quando anguli acquales constituuntur super
ipsas rectas lineas, et tam reliqui aequales anguli, quam latera
proportionalia semper ordine sese consequuntur.* Borellus
autem rem ita explicat (Euclid. restit. lib. IV. Prop. 16.); °
problema poscit, super data recta linea describere polygonum
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dato aequiangulum, et habens circum angulos aequales latera
- proportionalia lateribus illius, ita ut data recta hpmologa sit
dato lateri polygomi. Necessitatem autem vocum ,,similiter
positum®, quae Ramus definiri debuisse uon sine ratione mo-
met, iuve asserit Tartalea contra Campanum (in cuins versione
VI. Prop, apud ipsum 19. illae omissae sunt). Nempe on.issis
,his vocibus plura uno rectilineo super data recta constiui pos-
sunt, ita ut-dato rectilineo sint similia, Ci'. Pleiderer. Schol,
msc. §§. 296. 257.



LTBER SEXTUS a7

A data igitur rects 4B dato rectilinen I'E simile
et similiter positum rectilineum W@ .descriptum est.
Quod oportebat Tacere, .-

PROPOSITIO XIX. (Fig. 376.)

Similia triangula inter- se sunt in duplicata ritione
:homologorum laterum * .

Sint similia triangula ABT, AEZ, angulnm al B
sequalem habentia angulo ad E, et sit ut 4B ad BI'
ita 4E ad EZ, ita ut homologum sit BI" ipsi EZ; -
dico triangalum ABTI ad triangulum JEZ dup'icatam
~ rationem habere eius quam habet BF ad EZ.

. Sumatur enim (VI. 11,) ipsis BI'y EZ tertia pro-
portionalis BH, ita ut sit ut BI' ad EZ ita EZ ad
BH ; et iungatur HA. '

'Et quoniam ‘est ut 4B ad BI‘ ita AE ad EZ ;
alterne igitur est (V. 16.) ut 4B ad 4E ita BI' ad
EZ. Sed ut BT ad EZ ita est EZ ad BH; ut igis
tur (V.11.) 4B ad AE ita EZ'ad BH; riangulorum
igitnr ABH, AEZ reciproca sunt latera circa aequales
angulos. Quorum autem triangulorum unum angnium
uni aequalem. habentium , reciproca: sunt latera circa ae-

Obs. 2. Circa demonustratioiem huins - propositionis, ut
est’in-textu graeco,iure: monet Rob. Simson., ¥itiaram eam
videri, quod in quadrﬂateﬁ's tautum ostendatur p opusido.‘ nee
dicatnr, quo modo extendi possit ad rectilinea quinque aut
plasium lateram, Idem praeterea observar, in ducbus tiisn-
guljs inter se aequiangulis hic concludi , esse latus umius ad
Jatns homol(;gum aherius,’ ut latus alind primi ad latus alterins
huic homolognm, sine permntativne proportionalium contra
morem Eiclidis, ut ex sequenté Prop. 19, manifestum sit,



\
'

N

238 . ‘ ELEMENTORUM

W2y &, pdav qug ioyy oviay yuviay 'tgt;rwvw'y, aw:-
nenévdoow ol slevoed, of megl v ioas yuvias,
toe Loviv éueww isov dga Zovi To ABH <t(>17wwo'u T
AEZ voiywver  Koi 2mel dovy ¢ of BI' mooe vqw
EZ otrug 77 EZ ﬂgo's‘ vy BH: v 0% wgeic cvudei
avdloyos wow, 9 now'm 700g 'zml Toltyy Simddoiove
loyzw syew Aystar gricg ‘mgog Tiw Jevrépay 17 BI’
doa wgoc v BH Sinhaciove Aiyoy fyer vaco of BT
sigos vy EZ. "8 8% 4 BT mgos vy BH offrug
76 ABI" zoiywvoy stpoe vo ABH volywvov: xel o
ABT pe Toiywvoy mgos 10 ABH dimdaciove Adyow
¥yet fmeg of BT moos vy EZ. “Ioov 8 ©0 ABH
w/fowow v AEZ voryuve* xai v0 ABT doa voiyn-
voy noog v0° AEZ wpiyavov i Ilamova ].Q/tw $yet
yneo 4 BI spos vy BZ. T doe oo, xal vd érg.
HOPIZMA,

"Ex 1 vovrov gavegov, ore v Toele svdsioe
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T2 ouote nolv';'wva elg Te ouote Tolywve S~
pewou %ot ¢ic ioe ©0 sthrdog wel o,uo).oya voig olowg” _

ldemque vitium_ recutrers in concluuone. Contra hant tamen
observationem forte haud iniuria monere queas, niti conclu-
. sionem a Rob. Simson. reprehensam non quidem enunciato at

demonstratione VI. 4. Cf. Pfleiderer. l. c. §. 261, Perfectior
" autem demonstratio problematis solutionem ostendere potest
. primum in triangulis, ab bis procedere ad ﬁgdraé tjuadﬁlateras,

ab his ad quinquelateras, et ita semper a quavis Bgura’ recti-
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~ quales angulos, illa sunt aequalia’ (VL 15.) ; -aequale
-igitur est triangulum ABH triangulo JEZ. Et quo-
N niam est, ut BI ad EZ ita EZ ad BH; si autem,
tres rectae proporhonale& sint, prima ad tertiam du-
plicitam rationem habere dicitur (V. 10» Def.) eins
- quam ‘ad secundam; BT igitur ad BH duphc‘;itam ra-
- tionem habet eius quam BI'ad EZ. Utauteni BI'ad BH
-ita (VL+1.) triangulum ABI' ad triangulum 4BH;
ergo et triangulum ABI' ad ABH duplicaéam ratio.
nem. habet- eius quam BI' ad EZ. Aequale autem
est triangulum ABFH triangulo 4EZ; unde et trian.’
gulum ABI" (V 7.). ad triangulum A4EZ duplicatam
rationem - habet' ems quam BI ad EZ. Ergo ‘similia
etc.

COROLLARIUM.

" Ex hoc manifestum’ est, si tres rectae propor-
tionales sint, esse ut prima ad tertiam ita triangulum
ex prima ad triangulum ex secunda simile et similiter
descriptum ; quia ostensum est, ut -I'B ad BH ita
triangulum ABI" ad tiiangulum ABH), hoc est JEZ.

PROPOSITIO XX. (Fig 378,
Similia polygona in similia triangula dividuntur,"et
" ‘numero aequaha et homologa totis; et polygonum ad

linea ad aliam, quae- babeat tumerum laterum unitate maiorem,
wide deinde generaliter propositum copstabn. -
“Obs. 3. Alium modum paullo expeditiorem, super linea
data 4B constituendi figimram rectilineam similem et similiter
positam’ dato rectilineo ATIEZ (Fig. 375.) Clavius docet ita -
Feve. \Potfatur data AB super latus AJ," quod ei homologum
esse debet, dugancur deinde ex A ad vertices ’angulorum figurae

\ ~
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yorvioy doe fovi w6 ABE vo'ywvey vi ZH.I vor-
ywve, wgre xoi Guowov oy dea iutiv 1 viwe ABF
rectae A4, AE ete. per B ducatur BO . pavallels rectae I's;
per: '@ pariter OI parallela reclac JE etc. et lacile ostendeuin,
esse mnugula AB6, AI'4; 461, A4B orc. adeoque tota recti-

linea ABBIK, AT'4EZ similia et similiter posita,

Obs 4 Hue pertinet problema (vid.' XII. 2. et XIL 11.)

dato . circulo. inscribendi (circumscribendi) fignram rectilineam

datae circulo alii. inscriptae (circumscripiae) similem et simi-
liter positam., Cf, Pleiderer. 1. c. §§. 263, 264,

PROPOSITIO XIX

Obs, 1.  Sensus huius propositionis est (Cf. dicta ad V.
Def. 10.), similia triangula inter se habere rationem, gquas

‘eadem- it rationi duplicatae laterum homologorum, vel trian- -~

gulum 4B I’ esse ad aliud ei simile 4EZ in cadem ratione in

’
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Iiolygo'num duplicéltam rationem habet eiusgquam Lo-
molegum latus. ad ‘homologum latus. '
. \

Sint similia polygona 4BI'4E, ZHGK.A, homo-
logum vero sit latus 4B ipsi ZH; dico ABIT'AE,
ZHOK. polygona in similia triangula dividi et in
numero aequalia et homologa totis, et polygonum,
ABI'AE ad polygonum ZHOKA duplicatam ratio-
nem habere eius quam hab.et AB ad ZH.

Iungantir BE, EI', HA, ABO. )

Et quoniam simile est polygonum ABIAE poly-
-gono ZHOK A, aequalis est angulus BAE angulo
HZA; et est ut BA ad AE ita ZH ad ZA (VI
Def. 1.). Et quoniam duo triangula 4BE, ZHA -
unum angulum -uni angulo aequalem habentia, circa
a.'equales autem angulos latera proportionalia; aequian-
gulum " igitur est triangulum ABE triangulo ZHA
(VL. 6), quare et (VL 4.) simile; aequalis igitur est

qua est larus BE prioris trianguli ad rectam aliquam, ad qu‘m
BF habet rationem duplicatam eius rationis, quam BI Labet -
ad lawns' EZ ipsi homologum in altero wisngulo, vel,. si su-
mitar (V1. 11.) BI:EZ=FZ: BH, esse triangolum 4BI ad
wiangulum" JEZ in eadem ratione, in qua est BT ad BH.
Cacterum patet, loco laterum BT, EZ quaevis alia homoldga
_poni potuisse. Et inverse erit ratio trianguli 4EZ ad triangu-
lum ABI duplicata lateris EZ ad BI'y vel erit triangulum
4EZ ad mangulum ABI' ut BH ad BI (Cor._ad B. V.),

Pleiderer. in sched. mse. §6. 269, 270. 271. 273.

Obs.’2. Quodsi in trianguloram similium (Fig. 377.)
homologa latera -BI', EZ perpendicula 40, 4K demittantn
ex veiticibus angulorum homrologorum, erit, ob angulos B et
E, pariterque @ et K, adeoque (1. 32) etiam reliquos aequa-

Euclid. l’:.lemcm R IL Q -
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yovie 1% v ZHA. "Eove 0k xal oly 9 vmno ABT
ody. o vnd ZHO loy, 0 w1y dpowdryre viv mo-
ivydvar dopny doa 1f dnd EBT yuvie lowwsy vy
1o AHO foriv ioy.  Kei Znel Oid vy duotorrmo
~tor ABE, ZHA wpyavoy, oty og 4 EB mods
BA otrwg s AH npos HZ, dlra pgy xak e vy
Guotdryze Toiv molvysvuy, devly ¢ 1 AB mgog BF
otitwg 3§ ZH npos HO- difoov dga iotiv we 7 EB
a100¢ BT otitwe 7. AH ngog HO, xei mept vds ioag
yovies vdg vne EBT, AHO ol nlw'gal avdioyoy
“elorv* icoyuvioy dou Zotl vo EBT voiyovoy v AHO
ToLyOre , a';'gfte ko opotoy (&ve vo EBT wolyavov v
AHO 'ml;/wvm 1), Aid rd evrd 6‘1} xat 10 EI'A4 vgi-
- yuroy o,uouw dove g AOK torpuver Td dopo o,uom -
#oliyove 7d ABTAE, ZHOK A cig te Spote voi-
yove dujoyree xel elg low 6 alidog.

Aéyw 6w nal opodoye Toig olots, Tovtiorw , wore
dvdloyor elvae v Tolyave, wal fyotpsve pdv eivar
v ABE, EBI', ET'4, {nopeve 0% avray vd ZHA
AHO, ABQK, xei ot 106 ABIAE noliyuvov *1905
w6 ZHOKA frolvyawov dindeciova doyov e 7j:- €0
opohayos mhevgd TEOS VY GuoAoyov mhevpdy , Tou-
tlety 1 AB sgds Ty ZH. ;e

l) Verba nncis inclasa dosunt in Ed. Oxon., nec multum
refert, uttun) ea ponas an omitas,

les, in triangulis aequiangulis 40: JK=4B.4E (V1. 4. de-
monstr) =BI': EZ==AI": 47, adeoque (vid. dicta ad V. Def.
10.) triangula 4BF, 4EZ exunt etiam in ratione duplicata al-
titudinum A0, 4K, vel perpendiculoruni similem situm ha-
bentium. Plleiderer. §§. 280. 281.

Obs. 3. Quum paullelognmma semper dupla sint trian-
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angulus /IBE angulo ZH.l. Est autem et totus
ABTI 10ti /HO acqualis, propter similitudinem poly-
gonorum; reliquus igitur angulus EBT reliquo _/IH@ :
est aequalis. Lt quoniam propter similitudinemn trian-
guloruin ABE, ZH., est ut EB ad BA ita AH -
ad HZ, sed et propter similitudinem . polygonorum,
est ut AB ad BI', ita ZH ad HO; ex aequo igitur
est (V. 22.), ut EB ad DI ita 4H ad HO, et cirea

aequales angulos EBI’, AHO latera proportionalia

sunt ; wequiangulum igitur est (VI. 6.) tnangulum EBT
triangulo ./ HE, quare (VL. 4.) et simile (triangulum
EBI triangulo ,IHO). Ex eadem ratione et triangu-
lum EI'A simile est triangulo 4OK; ergo similiz po-
lygona ABI'AE, ZHOE A in similia triangula divi-
duntur et in aequalia numero.

Dico et homologa totis, hoc est, ut proportionalia
sint triangnla, et antecedentia quidem sint ABE, EBT,

. E T4, consequentia vero eorum ZH., AHO, ABK,

et ABI'AE polygonum duplicatam rationem habere

eius quam homologum latus ad homologum latus, hoc

esl, ADB ad ZH.

guloram eandem basia, ;andeinqqe altitudinem haben\tium.(l.

-41.), erunt gtiam (V. 15.) similia parallelogramma in rationé

Jaterum duplicata, vel etiam (Obs, 2.) in ratione duplicata
perpendiculorum similiter positorum. Plleiderer. §. 262, 599.
* Obs. 4,- Qunm porro quadrata omnia sint parallelograruma

* similia (I. Def. 29.; I, 28.; VI Def. 1.) erunt duo quaecun-

que ql_ud'rala in ratione duplicata léleyum, llom‘ologorum.
Unde, si super rectis homologis BI', EZ triangulorum simi-
linm ABI, 4EZ quadraia comstructa imagineris, erunt tam

, Y

N\
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'Enelevydnoey ydo oi AT, ZO.

Koi ines 0id v dpowtyre 16y moluyuvey ioy
éotly of vie ABT ywwvie 7 vao ZHO, wui &ovew
oc 7 AB mgos BI otwag 3y ZH sipos HO* icoya-
vy dove vo ABI voiyovov 16 ZHO rorysywr oy
oo Zotiv 9f ptv 9no BAT yuvie vi vne HZO, 5
0t ono BI'A wj ¢no HOZ. Kei insi ioy dotiv 9
vno BAM yovie v one HZN, 2dsiydy O nal q
vno ABM vy dmo ZHN foy . ket lorn) doo 9 v7d
AMB Jon v dne ZNH iy oty iooyuiviov doe
¢ott o ABM voiywvoy wii' ZHN toipuvg: ‘Opoiwg
81 Seltouev ove xai w0 BMI vpiyuvoy icoywviow &ome
% HNO woiysver dvdloyoy. doo i0tiv, we uiv 9
AM ngés MB ovvwg 4 ZN wgog NH, we 6t 7 BM
stpds MI" ovizwg 3 HN ngog NG sigte xai “Srigov,
‘ws 4 AM ngos MI' otvas 7 ZN ngog NO. " AN
wg utv 4 AM mweog MI ofrwe vo ABM vo/yavoy
sigos MBI, xal ©6 AME ngos EMI", moce dAhrie

. -k c ’ 3 »” o - < . .
yap o we oi facss Kol we Goa -8V TGV i ovpivwy - -

70c & Tav Emousvew oUTWS GRavTe Td 1, povpeve
Tp0s Gmuvte Te imousver we Goe 10 AMB Toiymvoy
srong 76 BMT otivwg v6 ABE mode w0 'BE. A
o¢ 0 AMB ngds vo BMI oitwg.qj AM sgoe MT™
xck we doe 1j AM meos MI oirwg w6 ABE voiyowoy’
sipds 6 EBI woiywvoy. Aiwd'td evre 0% xui us 9

tfangula, quam quadiata in ratione duplicata rectarum BT, EZ,
adeoque etlam triangula eimilia erunt in ratiome quadratorum
laterum homologorum. Pfleiderer. §. 278,

Obs. 6. Quodsi latera homologa duorum similium trian-
gulorum (parallelogrammorum) aequalia sunt, ista triangula
(parallelogramma) aequalia erunt (V. 22, Cor.) et vice versa.

“(Cor. Prop. m. in Excursu ad libr. V.)

.
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Jungautur enim 4, ZO.

"Et quoniam propter simpilitudinem po}ygonorum ae-
qualis est angulus ABI angulo ZHO, et est ut A8
'ad BI' ita ZH ad HOj; sequiangulum est (%1, 6.)
triangulum ‘ABT triangulo ZHO ; aequalis igitur est
angulus quidem BAT angulc; HZO, angulus vero
- BI'A angulo HOZ. Et quoniam aequalis est an-
gulus BAM angulo HZN, ostensus sutem est
et " 4BM angulo ZHN aequalis; et relignus igi-

tur (I 32.) AMB reliquo ZNH aequalis est; wsequi- -

angulum igitur est triangulum 4B} triangulo ZHN.
Similiter ostendemus et triangnlum BMI' sequiangu-
lam esse triangulo HNG ; est igitur (VL. 4.) ut A5

. quidem ‘ad MB ita ZN -ad NH,; ut vero Bl ad

MI ita' HN ad N@; quare et ex aequo (V. 22.) ut
AM ad MI ita ZN ad NO. Sed ut AM ad I’
ita triangulum ABAM ad MBI, et AME al EMI,

inter se enim sunt ut bases (VI. 1.); et (V. 12.) ut
unum antecedentinm ad unum consequentium its omnia |

antecedentia ad omnia consequentia. Ut igitur trian-
gulum AMB od BMI', ita ABE ad I'BE. Sed ut
AMB ad BMI ita AM ad MI'; ergo ut (V. 11.)
AM ad MI ita triangulum ABE ad triangulum EBT.
.Ex eadem ratione et ut ZN ad N@ ita triangulum
ZHA ad triangulum HAG."' Et est ut AM ad MI

O bs. 6. Corollarium Prop. 19. adiectum, ‘quod ke Austin.
* observat, monnisi ipsam Prop. 19. aliis verbis, substituendo
ncmpe termino ,,ratio duphcata" definitionem eins, enuncut,
. veramtamen expeditiorig in sequentibus (vid. Demonste. VI.
22.; VL 25 VI: 31.) migumentalionis causa diserte ea expo-
neie e re erat, Idem obaewandum est de Cm Prop. 20. VI.-
2. CF. Pllciderer. §. 500.

Ead
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ZN ngoc NO ovros to ZHA fm,yw’uou T0d TO
HAO voiywyoy. Kei douy ois 1§ AM-stpog M oi-
vwg 17 ZN ngde NO- xai ws douw 10 ABE toiyavor
n(,o'g w6 BET wgiyovov ovrwg v0 ZHA ;vgiywvov
7008 vo HO 'vgtywvow, vt verdE og.vo ABE
frgayowov nods v0 ZHA, voiyovov ottwg w0 BEL
colyowvoy sigos v HAO rgtyuwov. ‘Ouoing 6‘); dei-
foprev , Emilevydetouy oy BAd, HK, ot xal og o
BET giyovoy mods to H.AO t9iywvoy oviros o
EI'4 wolyovov mgos w0 AOK wpiywvor. Kei &nsi
2ovev wg 10 ABE zplywvoy ngos 10 ZH.A wpiywvor

- ar P \ A ”.
ovizng v0 EBI mgos vo AHO, xet &ve ELA siove ©o

il (3 ¥ o« - € - ’ b} - ~
AOK: xet wg dow &v vay fyounévav -npds Ev Taw
¢ o . \ L3 ’ €
imopévay oltwg dmavre Te 7 yoUNEYE TTQOS CTUVIE

~ PROPOSITIO XX

~ Obs. 1. Quum polygona hac varia ratione in wiangula

dividi possint, distinctius dici oportebat, qua ratione id fieri

debeat,'ut in utrogue similiam polygonorum respective similia

existant mriangula. Nempe si in uno polygonorum a vertice

anguli cniuscunque v. gr. a vertice E ad vetrices reliquorum

angulorum omnium (exceptis duobiis proximis) ducantur rectae
EB, Er etc., pariterque in altero polygono’a vertice eius an-
gnli, qui cum ‘angulo E similiter positus est; ducantur ad -
vertices reliquoram auaulorum rectae AH, 40 etc., tum etc.
Atque, triangulis ita fotmaus, diagonales homologae, i.e. eae,
quae vertices angulornm respective aequalium iungunt, ut ex
demonStratione patet, in partes respective aequales dividunt
angulos, per quos transeunt, et ipsae hae diagomales sunt la-
teribus figurarum homologis propordonaiel. CL Plleiderer.

Schol. §. 292. o

Obs, 2. Quod demonstrationent attinet, pars secunda,
quod nemy: e homologa sint wiangula 4BE, ZH.A, pariterque
" EBI', AH® practer rationem prolixa esse videtur, quum, de-

:
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ita ZN ad NO, ergo (V. 1l.) ut mangulum Al’f
ad triangulum BEL, ita triangulum ZH [ ad trian-
gulum HOA, et alterne (V. 16.) ut trianguluny ABE
" ad triangulum ZH A ita triangulum BEM ad triangu-
lum H.O. Similiter. ostendemus, iunctis B.#, HK,
ut triangulum BE[ ad triangulum 1.0 ita triangu-
lum EI'4 ad triangulum AGK. Et quoniam est ut
triangulum ABE ad ZHA ita EBI ad AHO, et

insuper EI'4 ad AOK; eritut (V. 12.) uuum anteceden- -
tium ad unum consequentintn ita omnuia antecedentia,

+d omnia consequentia; est igitur ut triangulum 'ABL

ad triangulum ZH A ita polygonum ABILAE ad po-

lygonum ZHOK 4. Sed triangulum ABE ad trian-

gulum ZH.A duplicatam rationem habet eius quam

n.onstrata ante lriangulot:um stmilitudipne, res statim ex VI. l’:_)
‘et V. 11. pateat, ‘ut in altera demonstratione ad finem addita
ostenditur. Unde haud paucis potior visa fuit haec posterior
_demounstratio, quam multi editores solam habent (v. ¢. Cla-
viifs, Gxordano da Bitonto, Candalla, Bllhn«sley, Orontius
Tineus, Ilenuou, Borvellus, Barvow., Cotesius, Rob, Sxmson .
Playfair. alii) vel alferi addunt (ut Canipanus, Zambcltus,
Commandinus, 'Boel;manxlusl alii), PHeiderero tamen (§. 291.)
prior illay subtilioni arte, et per consequentias magis imme-
diatas suppositi argumentans, potius genuina videtur, quam
aJtera erpeditior, at remotiori consectario utens, et demon-
strationem partis tertiae imitans. Cacterum, si haec altera de-
monstratio eo tantum consilio adhibetnr, quod inscriptio in-
dicar, nempe ut ostendatur, homologa esse illa wriangula, ni-
hil opus erat verbis in Ed. Oxon, ad finem addnis, quae in
variantibus notavimus: sin autem.tertra quogue propositionis
pavs, nempé, similia polygona esse in ratione duplicata Jaterum
hémolcgorum inde derivanda sint, sunt illa omnino mecessaria

Obs. 3. Chca corollaria huic propositioni addite t\)bser{

f

N

)
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2 dmquevar &ovwy doe ug v6 ABE tpiynvov moog g0
ZHA vpiywvov ottmg 10 AB T4E vro).vywvov 708’
v ZHOK.A smolvywvoy. ’Ma v0. ABE 'tgtywvov
. fpog w0, ZH A voiywvoy Simdaciove Moyoy Fyer geg
7 AB opdloyos - whsved meds vy ZH bSudloyov
mhevgdy ve_ pde Spote wéiyuve v Oimhaciove Aoyw
&0t v opordywy mlevoay: xat vo ABTAE dgo mo-
' Mywvoy sigogc 0 ZHOKA molMiywvoy dimiaciove
Adyoy #ev sjmeg i AB oudhoyos mhsvgd mgac Tyv
. ZH opdhoyov mhevgav. Te doa ouore, xai vo 7.

HOPIZMA i ,

‘Roovrwg O xoi ini v6y ouolwy vergumAcvomy
Jetydrjaerae, 6w & dimhuciove Adyw éovi Téy opo-
Aoywy shevoiv. "Edeiydy 0% xei éml whv vetyuvey:
were xol xadolov T Suow sudvpoappe oyfpene .
7mp0¢ dliyde év é‘mlowlom Aoyw swz TV Opoloywy
- TAEVQW Y. ,

. 7 mMOPIZMA4 §.

Kol edv wiv AB, ZH spivyy avdloyov AdSupey
wy E, 7 AB mgi¢ vy E dumdaciova Aoyov e
7imeg 77 AB ngo'g vy ZII. "Eyet 0% nat v0 no).dyw—
Vo ngog T0 TmoAMywvov, et To rwrgan).wgov n00S
T0 TETQAETASVQOY 6‘m}.amova ).oy(w 9]7!8@ 07 o mloyoc

vat Austin.,, quemvis lectorem vxdere, vocem polygzoni luc
adhiberi de quavis figura rectilinea, quae plura quam tria la-
tera habeat, unde nihil opus sit taediosis his corollariis, quae
ig ipsa propositione contenta sint. Verum .eaim vero, practer-
»quam quod voxX woltywvor vel moiimlsvgov ita alio sensu su,
" ‘menda foret, ac in I. Def 23. eaedem etiam rationes, quas in
Obs. 6. wd VI. 19. vidimus, corollarii secundi enunciatum

’
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latus homiologum 4B habet ad Z H latus homologums
‘similia enim triangula in duplicata ratione sunt (VI
19.) laterum " homologorum;. ergo et polygonlim i
-ABTAE ad polygonum ZHOK A duplicatam}rsiionem
habet eius quam homologum latus 4B ad homologum
'latqs ZH. Ergo similia etc.

COROLLARIUM L

Similiter. et in similibus quadrilateris ostendetur,
ea in duplicata ratiorme esse laterum homologorum,
Ostensum autem est et in triangulis (VL. 19.); quare
et universe similes rectilineae fignrae inter se in du-
plicata. ratione sunt laterum homologorum. '

.

.

COROLLARIUM I

Et si ipsis 4B, ZH tertiam proportionalem ‘suma-
mus quae sit 5, 4B ad E duplicatam rationem habet
(V. 10. Def) eius quam AB ad ZH. Habet autem
et polygonum ad polygdnum, et quadrilaterum ad qua-
drilaterum duplicatam rationem’ eius quan}’ homologum

- tuentur. Praeterea observat Austin. in corollario hoc secund.

primum occurrere vocem &/Cos, quum alias Enclides, qm &
recopta semcl dicendi forma recedere mon soleat, voce oy7 @
utatur, ot in I Def. 14. ad indicandum spatium terminis ¢ =
camseriptum. * Nec vocem #i0os apud Euclidem recurrere, ni i
in demonstratione VI. 2., ubi hoc ipsum coroltariam m e :
minus necessario in usurh .vocetur, et in Prop. VL 27; " 1.
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' miw()u 7008 TV Cuoloyov nlevgav, vovrécvey 7 AB
ngog vy ZH- &eiydy Ot voivo xal imi veiy 'tgt;'w-
rov 6sTe xal xadolov rfowe‘gov, 07e v vpeic sU-
Feiae a'w,«oyov wow, foree we 7 TOWTY vrgog 27 4
- givry oUiTwg T6 "dme Tije nowfuvg &idog n190¢ v0, €m0
17ig devréiag, T0 opotoy xal o,wuwg AVayQepon EvOY.

. ‘AJ/I..QZ‘ .

 delioey 37; wee  Etépmg nooyetgo'tsgo'u o,uo)oya

’

Te TOlYWYAL
Exxsicdooey pdo mciev ¢ ABIAE, ZHOKA
ol'u;/w'm, xeil éﬂeg‘ev/{maav wi BE, EI, HA, AG’
)syw ote 2oty wg vo ABE 'roz/wvo'u ngos ©0 ZHA
otvwg 26 EBI" woog vu AHO xai v6 I'AE mgog ©o
OK . .

'Enel ;dg Gnowy ot w0 ABE toiywrov v ZHA
sotyuve, vo ABE doc toiyovov mgos v6 ZHA Si-
mhaciova Adyov &yet fase of BE meos vy HA. e
vd cvid Oy xai w6 BED voiyavov stpos wo H.AO
roiywvor dimhaciove Adyov &yer fjmeg 7 BE sgoc vy

HA" iouw dga bg w6 ABE veiyavoy meos vo ZHA

1o'yovoy ovrwg 16 EBI apoc vo AHO. Huiw,
28.; VL. 29; VI. 30,; VI, 31, ;]uxae hoc ipso nomine su-
specta videantur. Ne¢ omuino conseqm. hoc corollarium ita
generaliter expressum ex propositione, in qua sermo it tantum
de figdris rectilineis aut polygonis, non Me quibuscunque
spatii spccxebus aut fguus. — Torte tamen non sine l‘_anono
vespoaderi possit, ad vocem &idos subintelligendam esse vocem
molvwlevgor, vel woliywvor ex antccedentibus facile suppo-
nendam, et id ipsum, qudd corollarium non de figura qua®
eungue ex propositione consequatur, . Euclid] causac fuisse,
eur generaliore voce ozijue hic uti 'nollet.
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. latus ad homologum latus, hoc est 4B ad ZH; osten-

sum est autem hoc et in tr'iangulis; quare et universe
manifestum  esty si tres rectae proportlon.ﬂes smt, ut
prima ad tertiam ita futuram esse fignram a prima ad
figuram a secunda, similem et similiter descriptam.

‘ALITER

Ostendemus etiam  aliter expedmus homologa essc’
triangula. '

Exponantur enim rursus polygona ARTAE, ZH@K 1,
et iungantur BE, E[’, Hd, ABQ; dico esse ut trian-
gulum ABE ad ZH.A ita EBI' ad /IHO et IJE
ad OK A. . : : y

Quoniam enim simile est triangulum ABE trian-

gulo ZHA, triangulam ABE ad triangulum ZH.{ "~ |

duplicatam rationem habet (V1. 19.) eius quam BLi ad
HA. Ex eademratione et triangulum Bl; I’ ad triangulam

- HAQO -duplicatam rationem habet eius quam [BK ad

HA; est igitur (V. 11.) ut triangulum ABE ad trian-

gulum ZHA- ita EBI" ad {HO. Rursus, quoniam

g

Obs. 4. Patet etiam, polygona similia, quorum homologa |

latera sunt inter se aequalia, esse quoque aequalia inter se.
Nempe, quum ratio homologorum lateram sit (supp ) rativ
aequalitatis, ratio duplicata laterum homologornm pariter erit
ratio dequalitatis (V. 22, Cor.) i. e, ratio polygonoram simi-
lium super Nomologis istis lateribus descriptorum eric ratio
aequalitatis , adeoque polygona aequalia. Et congi‘a‘, si poly-
gona similia fuérint aequalia, vel rationem aequalitatis habeant,
ratio ,shbduplit’;am eorum, h. e. ratio laterum homologor'um
etian erit ratio aequalitatis (Cor. ad Prop.'m. in Excursu ad
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sl Guoroy tone vo EBI wgiywvov v AHO To-
. yuvw 6 EBI doo mwpoe ©0 AHO diumlaciove oyoy
Iyee yimeg ] T'E svdsie moog vy OA. Aid od avra
& x«i w0 ECA splyovov mode w06 AOK cpiywvoy
dimlaciova léybv &ee ymweg ff T'E mgoe vy OA
Yorey dpa wg vo EBI" 'rglifwaloa/ ngos ©6 AHO oiirwg .
¢d EI'4 sigoc w0 AOK.  "Edeiydn 8 niui wevo EBT
ngdc 0 AHO ovrwg ©6 ABE sigog vo ZHA #ai
o aig: o’t'qa w0 ABE noo‘g 70 ZHA ovrwe w0 BEI
moog o HAO sal 7o EF A stpoec %0 AOK 1) “Onep
st (ht&at. :

' IHNPOTAZIZ x.

Te v6 cvrg w&v/ga,u‘uw opo , xai allu)o:g
oviv Gpotc. ’

"Eoe pup éxdzegoy voy A B wﬂvyga,u,uwv 7]

T éporov- )2&;& ou st 76 A vr B doviv o‘uotov.

"Emet polg o,u.ouw ¢ote 70 A < T, tooywwov 7é
ZoTey Ut , xal Tdg megr TG ioug ywwies mhivpds
avadoyoy &yer. Iadew, énel opowoy iove w0 B 76 T,
foopwyedy 18 Loty wirg, el Tde wspd 1ds ivug yw-
wiag misvgig dvuloyov e éudvegoy doa v A; B
vq I’ looyavioy o€ iove wak vds msgl 1ds ioag yovicg
nd:vgde avakopoy Eee, were xai'vd A 1 B isoyu-
vioy vé Zore xal vl megl vds ioug poviag mAsveds

1) Edd. Basil. et Oxon. addunt: xal o¢ apa (v. l?) &
TGy sjyorpdvow meds ev 2% mo,uwuw, ovTws aravie vd 7/;0;-
peve meos Gaovia ta éndpsve , xui vd Aosmd s &v Ty meotipa
&siger. Do hac lectione vide mha, quae ad hanc Pmpu:. ob-

servavimns.
)

Libr. V.) i. e. latera homologa erunt esequalia. (Quod poste-
Tius cet Lemma ad VI. 22.) Cf. Obs. 5. ad VI. 19. Bovellus '
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simile est triangﬁ_lum EBI triangulo 4[10; EBI

igitur (VL 19.) ad ./HO duplicatam rationem habet’
cins quam I'E recta ad Q.. Ex eadem ratione et

triangulum ET'A ad triangulum 4OK duplicatsam ra-

tionem habet eius quam I'E ad O.; est igitur (V.

11.) ut triangulum EBI" ad' AHO ita EI'4 ad AGK. '
Ostensum est autem et ut EBI ad {HO ita ABE

ad ZHA; ergo ut ABE ad ZHA ita BET ad HAO

et EI'41 ad AOK. Quod oporiebat ostenderc. - v

" PROPOSITIO XXL (Fig. 379.)
Quae eidem rectilineo sunt similia, 'etl'intér se sunt
similia. —_ .

Sit enim utrumque rectilineorum 4, B ipsi I si-
mile; dico. et 4 ipsi B esse simile. \

Quoniam enim est simile rectilineum A ipsi I, et
aequiangulum est ipsi (VI. 1. Def.), et circa aequales
angulos latera proportionalia habet. Rursus, quoniam’
simile est rectilincum B ipsi. I, et aequiangulum est
ipsi (VL. 1. Def.), et circa aequales auguiés latera
proportionalia habet; utrumque igitur ipsorum 4, B
ipsi I'" aequiangulum est et circa aequales angulos latera
proportionalia habet, quare et rectilineum 4 ipsi B -

Cor. 2. ad Prop. IV. 17, Pleiderer. I. c. §. 299." Paviter, si
) polygonomm similium areae fuerint aequales, triangula quoe~
" que,, quae diagonales homologae abscindunt, et s:mnhn et ae-
qualia erunt. L. Plleiderer. §. 298.

Obs. 5. Ut duo rectilinea 3," N (triangulis guoque sub
" hee denominatione comprehensis) similia eam labeant ratio-
nem, quam latas aliquod .4 priotis habet ad rectem datam I,

\
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o

uvdoyoy é’;é@i . O,Mwa doe' éovl %0 A v B.
“Onep éder dsilot. T

ODIPOTAZIZ 8.

"Edv wigoages svdsiar avaloyov @ot, xai 76 e
wUsdn sUSUyQEMpE, Opote TE el omolug dvaye-
yoasipdve, avidoyoy dorer uiv vd ¢m evvey svdv-
yooppre Splord ve mal Gpoitic @veysyoeuuive avi-
Joyev 1}, xal avvee af evdelar dvaloyov Eovar.

" Eovwoay tioouges evdsiat avadoyov ei AB, I'4,
EZ, HO, ws 4 AB mgdc vijv I'd otivwg 9] EZ ngos
" aiy HO, uel dvaysyodqgdwoey dno pdv vuy AB, T'd
Guord e Ko opoing xeiueve eVIVyoepua vé KAB
Ald, ¢iwo 8 oy EZ, HO opoe we xei opoing
xstpsve vMpeaupe e MZ, NO Myw ove loviv
vig ©0 KAB npog 1o Al'A ovrwe v0 MZ npog v6 NO-

Eiiqqgdo ydo vy pév AB, I'd vplvy dvdlopow
§ &, tiv & EZ, HO vgiry évddoyov 4 O. Kal-
Ztei Loty o piv 1§ AB mode vy I'd olvae v EZ
srge¢ vy HO, wg 8 I'd sigoc vy E ovreg v HO
npos ey O+ ditoov doe éotiv oig 7 AB mgog Ty B
otnrwe 1] EZ spos vy O. " AN og pdv 4 AB ngog
iy 2 otrwg v6 KAB stgds w0 A4, s 'dt o EZ
mede Ty O ofitwg 6 MZ mpos ©0 NO #al vg doe
70 KAB ngos w0 A4 oivag w6 MZ mgog 16 NO.

1) Verba haec ab éiszs inde ad absolvendam demonstratio-
nem prorsus. uccessavia, quae ex Cod. a, sine dubio tantam ex
oscitantia librarii exciderant, omittit Peyrardus. Nos morem’

Euclidi solemnem secuti ea restituimus, ut sunt in Edd. Basil.

ct Oxon,

postetioris Jatus lcmologum debet esse media proportionalis

~
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« est aequiangulam (I. Ax. 1.) et latera circum aequales
angulos habet proportionalia (V. 11) Simile igitur
est A ipsi B (V1. Def. 1.). Quod oportebat ostendere.

P ROPOS l T10 XXIL (Fig. 38(1.)

. 8i quatuer rectae proportionales sint, et quae ab
ipsis fiunt rectilinea, similia et similiter descripta, pro-
portionalia erunt; et si, quae ab ipsis' flunt rectilinea
similia et similiter descripta proportiohalia sint, etipsae
rectae proportionales erunt.

Sint quatuor rectae proportionales /]B, I"A, _EZ,
H@, ut 4B ad I'd ita EY ad HO, et describantur
" ab ipsis quidem AB; I'J similia et similiter posita
rectilinea K.4B, IFJ, ab ipsis vero EZ, HO similia:
et similiter posita rectilinea MZ, NO; dico esse ut

* KAB ad /lf A ita MZ ad NO.

Sumatur enim (VI 11.) ipsis quideni AB, I‘A
tertia proportionalis = ipsis vero EZ, HO tertia pro-
pomon.ahs O. -Et quoniam est ut /B quidem ad I'4
ita EZ ad HO, ut I'A vero ad £ ita (V. 11.) Mo

ad O; ex aeéquo igitur est (V. 22,) ut 4B ad F ita
"EZ ad 0. Sed (VL 20. Cor. 2,) ut 4B quidem ad'
Zita KAB ad A4, ut EZ vero ad O ita M7 ad
NO; ut jgitur (V. 11.) KAB ad Al'4 ia MZ ad
NGO. - ‘

inter larus illud A, et rectam datam 1" Sit enim illa media

proportionalis B, ita nt 4: B=B:T, d:co, latus 3Hud homo-

logum posteuons ﬁgmae esse =B. ° Quod51 enim non Fuerit

.—B, sit iflud alia recta quaecunque 4 diversa a B, sitque

A: 4~4:E, critque IiI:N=A:E. At, quum ratio A:4

diversa sit a ratione 4:B, diversa quoque erit ratio 4:B
s ! : - .
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‘AMdé &) ¥ovo og vo KAB mpds w6 AT4 oiiswg
%6 MZ mgog 16 NO Adyar ove dotd nal oig 1 AB '
weos vy I'd ovvec 4 EZ mgos vy HO.
 Teyovézir yio ) we 5 AB mpos vy I'd offrug 1
EZ mpog vy, IIP, xol cveysygopde dmo vic I1P
onotégn viv MZ, NO opowy vs wal opolug wei~
pevoy sUdvypeupoy ©o P, ‘ .

"Enei oty &vw g 7. AB mgos vy I A ofvws 7
EZ mpos vy IIP, “ual avayiypesivec Gste uiv wuv
AB, I'd duowt -vs xat opolwe xelusve va KAB,
Al'4, dno 8 wiyv EZ, IIP Guowt v noi opoing
xeipsve v MZ, 2P forww doo ve v6 KAB mgos
70 AlA oftwe 6 MZ meos w6 ZP. “Tronervde %
%l wg T0 KAB ngo¢ v0 A4 otivwg vo MZ mgoe
76 NO (i wg doe ©06 MZ wgoe v6 P ovwug 70
MZ spoc w0 NO?2) w6 MZ doa sigds énavégov vav
NO, 3P wov «vroy. et Aoyoy: ivey doe iovi 70 NO
of X.P. "Eore 0% avrg ouotoy wel duolug xsipevoy:
ioy doe 4 HO wj IIP. Koi el éovev we 9 AB
woog iy I'd ovvwg v EZ sigos vywn IIP, ioy &%

Ly MIP v HO forw dea wg 1j AB mgde vijy I'd

ovreg 9 EZ wgos v HO. 'Edv doa viooages, wal
T &g, ‘

1) Loco verborum ysyovirw 7“"? Peyrardus ex Cod. a ha-
bet: & ydp un fozev &s 3 4B wgos tyw T'd, obrws EZ meos
iy HO. ¥orw a . A At, quum ita indivecta démonstratio
sequi_debere videatur, Euclides autem directam habeat, prae-
ferenda omnino videtur lectio Edd. Oxon. et Basil.

2) Voces uncis inclusas omittit Ed. Oxon. et possunt illae
omnino abesse. .

a ratione A:F (Cor. ad Prop. m in E;:cm'su ad Libr. V.),
At utraque ratio 4:I" (suppos.) et 4:E (demonstr.) aequalis
est rationi M:N: itaque (V. IL) etiam ratio o : T eadem est

\
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Sed sit ut KAB ad AI'4 ita MZ ad NO; dico -

esse et ut AB ad I'4 ita EZ ad HO6.

Fiat enim (VI. 12.), ut 4B ad T'4 ita EZ ad .

I[P, et describatur (VI..18.) a [IP alterutri ipsorum
MZ, NO simile et similiter positum rectilineum XP.
Et quoniam est ut 4B ad I'A ita EZ ad IIP,
et descripta sunt ab ipsis quidem 4B, I'd, similia et
similiter posita KAB, AI'd, ab ipsis vero EZ, IIP,
similia et similiter posita MX, IP; est igitur (per
part. prior. huil) ut KAB ad ATI'A ita MZ ad ZP.
Popitur antem-etut K AB ad AI'A ita MZ ad NO;
et ut igitur (V. 11.) MZ ad 3P .ita MZ ad NO;
ergo MZ (V. '11.) ad utrumque ipsornm NG@, IP

eandem habet rationem ; aequale igitur est (V. 9.) NQ

ipsi ZP. | Est autem ipsi simile et similiter positum;
aequalis igitur (sequens Lemma) HO ipsi ILP. Et
quoniam -est ut 4B ad I'4 ita EZ ad I1P, aequalis
autem IIP ipsi H@j; est igitur (V. 7.) ut 4B ad I'A
ita EZ ad HO. Si igitur quatuor etc.

-

ratiopi * 4: E, quod est absurdum. Latus igitur homologum
posterioris figurae erit =B. . Cf. PHeiderer. §. 301.

Obs. 6. Hiuc facile solvetur problema describendae Iéwurae
rectilineae- similis datae figurae M, et quac ad henc fignram
M eandem rationem habeat, quam recta' data X ad rcetam
datam H. Sumatur anempe latus quodqmique A Egurae M,
et fiat JT:3=A:T (VI. 12.). Inveniatur. deinde rectis 4, I'

‘media’ proportionalis B (VL t1.), ut itaque sit A:B=H: L,
et syper recta B desciibarur (V1. 18.): figura similis et simi-
* Euclid. Element. P. L. ' R

'

~
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A HMMA.

"Ore 8%, &dv evdvypuppe ioe 7] ket opote, i Opd~
‘ . . » » ' ’
hoyot. wit@y slevpwe iour whAlees elot, de(Eopev

. ‘ -

ovroig, _ : o o
 VForw ioe xai Spois cvdvygeppe e NO, ZP,
#ui soror we 9 OH ngds vy HN ovreg v PII mgdg

vy HE ldyw ore foy doviv 7. Pl w7 OH- .
Ei ydo dwwol sior, pla avrev pellov iowdv.
"Ecto peilwy 3§ PI v OH.  Kui el dotey wg 9
PI ages w5y 11X édvwe 1 OH agoe vy HN, xul
‘2 chidt o 7 PU wgog vy OH oitwg 7 112 ngog
iy HIN. Meisow 0t 4 ILP wic OH peilov dge
xad ff Y v0¢ HN" dere xai 10 PY péifov iove tov
OGN idAe zui joov, omeg, advverert ovx dgu dvicog
Levy y P ¢ig HO, oy doa. "Oncg &dee Seifur.

HPOTAZIZX z.
Yoy ) ’ ot \ e g
T Jcepvivie steguddyioyoaiyie si0og drlide ioyoy
Eyer 10V Gupaciysroy € TaY TOr mAsvgEy 1),
1) Omues quidém editiones legunt saltim: éx 76 wlevgav,
nsc Peyrardus aliam ex Codd. DMss. lectionem noiavite Quam
tamen, ut vecte monet Kob. Sim:on, in Not. ay V1. 23, p. 376,

vilgwis lectio sit absurda, non dubitavimus illf aliam verio-
rem substituete.

litev posita figuvae M, ita ut latera B, 4, sint latera homo-
loga, ‘erit ﬁgix\'n‘-‘(lcscx'ipla; quam N vocabimus ea, gnae de-
sciibi fussa -evat. Xst enim M:N=\1: [—II:>, vel N: M=
2 CE Pheiderer, §. 302. Nominatim eodem modp solve-
wur problema, triangulum datum per.rectas designato eius lateri
parallelas dividendi in’ partes quotcunque aeqnales, vel etiam
cjna‘e rationes invicem habeaut aequales ratiomibus rectirufm
_datarum.. CI, Pfleiderer. §. 303. ‘

Obs, 7. Quum domimatim étiam quadrata super homo-

N

¥
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LEM M A

8i autem rectilinea aequalia sint et similia, homo-/

loga ipsorum latera aequalia inter se esse, sic osten-
demus. - \

. Sint aequalia et snmha rectilinea N@, I P, et sit

ut OH ad AN ita Pll ad 1I1Y; dico aequalem esse

PII ipsi OH. , .

Si enim inaequales sint, uma ipsarum maior eet.
_Sit maior PII ipsa OH. "Et quoniam est ut PII ad
11X ita OH ad HN, et alterne (V. 16.) ut PIT ad
" OH ita 112 ad HN. Maior autem 11P ipsa OH;
maior. igitur (Prop. A. libri V.) et 1IY ipsa HN;
quare et (VI. 20.) PX maius est ipso ON; sed et ae-
quale, quod fieri nequit; non igitur inaequalis est 11 P
ipsi HO, aequalis igitur. Quod oportebat ostendere.

. ,
’

PROPOSITIO XXUL (Fig 381)

Aequiangula parallelogramma inter se rauonem ha-

bent compositam ex rationibus laterum,

' l(;gis lateribus figurarum eimilium descripta sint in ratione du-
plitata horum laterum patet, polygona.similia guaecunque
(udangulis quogue et quadrilateris similibus sub hac denomi-
natione comprehensis Obs. 4. ad VL. 19.) esse an ratione qua-
dxalomm laterum homologorum.

PROPOSITIO XXL:

Obs. Potest haec propositio deduci ut corollarium Prop.

VI. 18. Ita est apud ‘Borellum in Cor. ad Prop. 16, Libr. IV.
PROPOSITIO XXIL

O'B's, 1." Propositio haec devivari facile potest ex VI
20. et ex Cor. V. 22, et Cor. Prop. m in Excursu ad Li r. V,
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*Eorw lcoyevie napa)lqloygap,ua vt AI', I'Z,
ioyy eytww wijv vno BI'A yoviey «ty vné ETH-
- Myw otr 70 AT nagal)r?og/ga‘u;tov ngog 706 I'Z me~
ool Ay Aoy oy Aoyoy i ‘/EL zo¥ ov;'xst,usroat & Tay
TV w)wgww 1), 707 T& OV a}'u 77 BI ngog vy I'H
xal 1o ov &yer ff AT mpog vy I'E, .

Kelc9w ydo dore &m cvdelug elvar vy BI v
TH ix e«dslag doa 2oti xel 5 A" o T'E xed
ovpmenlzonodn vo AH mogeddyloygaiipoy, xai in-
xelodo ‘tee cvdeia ff K, ol yepovire we piv 4 BT
npds wrv I'H otizwg 7 K moos vy A, wg 8¢ 9 AT
ngos v T'E otitwg 9 A ngds wyv M.

Oi oi'gco Aoyos ’tﬁg e K ngo‘g oy A xal tic A
wgog v M oi avtol elot Toig loyotg TEY nlwgaw,

i vé¢ BT’ wgog wiiv TH xai v AT ngog vy T'E.

1) Hie 3uoque ex eadem ratione ao in 1psa propositione
, €x ingen:o adiecimus vocem .

Lemma subsequens dednctum est supra in Obs. 4.'ad VI. 20.
Aliter ac in textu graeco Boermanvus, et atcuratius, omissa
etiam permutatione superflua, hoc lemma ita demounstrat. Si
rectilinea N@, P sint similia et aequalia, “latera quoqué ho-
mologa HO, IIP aequalia erunt. Si enim non sint aequalia,
slterutrum velut JIP maius erit, unde, quum sit (VI.Def. 1.)
IIP: NIZ=HO:HN, erit quogne ILZ> HN (V. 14.) adeoque .
wriangulum SIIP ipsi NHO impositwm non congruet, sed
maius erit (Cor. ad I. 14.). Bst autem rectilin. JP: rectilin,
NO== wiang, ITIP: triang. NH6 (VI. 20.) Itaque rectilin.
P> rectilin, ¥6 (Prop. A, libr, V.) conna hypothesin, ergo
CIP=18.

Obs. 2. Pop. 22. etiam valet de quntnor figuris recti-
lineis, noa binis solum, sed ommibus similibus. Speciatim
quatuor rectatum quadrata sumt proportivnalia et vicis.im.
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Sint aequiangula parallelogramma AT, I'Z, aequa-
lem habentia angulum BI'A angulo EI'H; dico pa-
rallelogrammum AT ad parallelogrammum I'Z ratio- .
nem habere compositam ex rationibus laterum, newmpe-
ex ea, quam habet BT ad I'H et ex ea quam habet
4T ad TE. .

" Ponantur enim ita ut in directum sit BT ipsi I'H;
in directum igitur ¢sk et AI" ipsi T'E (L. 14.); et com-.
pleatur parallelogrammum A, et exponatur quaedam
recta K, et fiat (VL 12.) ut BI'ad I'H ita K ad .4,
ut AI" vero ad I'E ita A ad M. ‘

‘Rationes ig tur iﬁaius ‘K ad A et ipsius 1 ad M

eaedem sunt quae rationes laterum, videlicet laseris

BI' ad TH et ipsius JI" ad T'E. Sed ipsius K ad
. PROPOSITIO XXIIL

Obs, 1. Sensus huius propositionis, ut ex demonstratione
eius patet (collat. Excursn ad hunc librum §.'8.), hic esi:
Cog;li[il laterum circa aequales parallelogrammorum aequiangn-
Jorum angulos rationibus mutuis, éolligi ex iis posse ratio-
nem, quam areae parallelogrammorum invicem habeant. Vel
vationem mutuam paralielogrammorum aequiarigulorum pen-

.dere ab rationibus laterum. ipsorum civca aequales angulos, e,

modum, quo illa ex his eliciatur, propositio haec docet, De-

monstrationis enim momentum eo redig, uf, si vel ipsa paral-
) O

lelogrammorum circa aequales angulos latera, proinde et eorum

. yationes dentur, rectae, quarum rationes eaedem sint rauombm

aterum binorum patallelogrammorum, ostendatur, duis quo-
que exhiberi posse rectas, quarmm ratio mutua eadems sit ra-
tioni parallelogrammoram, Cf. Pleiderer. L. ¢, P. IV, §, 195. Pfei-
dever. simul observat, cum propositio haec, pariter ac VI. 13
monnisi iterata propositionis Yk 1. applicatione nitatur, et ar-
gumenti 13, coepti continuatio ac supplementum sit; transpo-

‘
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"dik & zic K ngos vy M 20y05 atyzetvar ¥ e wov
wi¢ K meds. 'n,‘v A lé;/c'u vai vov vig A mgds vy
M dgve %ui 5. K 7Qo§ TV M Aoyov &ye zoiv ov;/xs:'-
yewov & Tav TOW nlwoow 1) Kot énel dovv wg
9 BI ngog wijy TH otrwg vo AT mxga)).rloyga‘w-
pov gwgog’ w6 IO+ add’ dg ay B[’ 77008 frm/ T'H ovvag
7 K'ugog vy A xei wg doa 7 K meog vy A ob-
vwg vo AT sweds w0 I'O. Iléhw, imei dovey we 4 AT
weos vy T'E otivwg v0 'O nagurdyhopoaupiov mwgos
20 I'Z &l) dg 1 AT weos vy T'E obivug 1 A mgos.
vy M xei wg doo 9 A meds vy M ovzag 10 I'O
weourdnroyoappov oo w0 I'Z magediyioyoefioy.
'Enst ovv &siydy, og uiv 14 K- ngdg vy A ovrwe
‘w0 AT nagallv;&oy@a‘u‘uov mgog vo IO mxgudlrla-
youupov, wg 05 9 A ngog wv M ovrwg vo IO ma-
earlyidyoapuor moog wo I'Z magadlyloyocupoy:

_ didoov dga dotiv ug ﬁ K mgog vy M oips vo AT

~

1) Hio quogque Yot pariter ad finem demonstrntxoms vocem
TWV altera vice po;ltam ex coniectura adiecimus.
. sitione haud apta proposmones inter ad ﬁguraﬁ sxmdos pem-
“nentes, nec ullo modo cum ipsa connexas, insertam fuisse vi-
deri. Caeterum AI' et T'E in dn'ectum fore, si BI', I'H in

~ directum ponantur , simili ratione oatendx potest ac in Obs. 2,

od VI 14
. Obs 2. Rationem. guae ex duabus datis rationibus per
lineas rectas expressis componitar, dari, h. e. (Eucl. Dat.

« Del. 2.) ipsi aequalem lineis rectis exhiberi posse, efficit de-

monstratio Prop. VI. 23. idemque similiter ad plures, quam

d. as rationes sic datas, ex iisque composxtas exteaditur. Cf.
Plleiderer, §. 212.

Obs. 3. Eaedem consequentiac, quae in demonstratio. e

. mde dedncmxmr, quod cationes BI: I'H, et JF T'E dari sufe ’
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, o
M ratio con:ponitur ex ratione ipsius K ad . ct ex.

ratione' ipsius _/ ad M (Def, rationis compos.); quare
et K ad M rationem habet compositam ex rationibus
laterum. -Et quoniam est (VI 1) ut BI' ad. I'H ita
AI parallelogrammum ad I'®; sed ut BI'ad T'H

ita K ad A; erit igitar (V. 11.) K ad A ita A" ad |

I'S. Raursus, quoniam est (VI 1.) ut Al ad FE ita
Ire parallelogrammum ad I'Z; sed, ut A" 8! TE
ita 4 ad M; erit ut igitr (V. 1) A ad M its pa-
rallelogrammum 1'Q ad parallelogrammum ['Z. Qud-
niam ‘igitur ostensum est, ut.K quidem ad / ita pa-
rallelogrammum AT ad paxallelogrammnm '@, ut A

vero ad. M ita parallelogrammum [O ad parallelogram-
wmum I'Z; ex aequo igitur est (V. 22.), ut K ad M
ita parallelogrammum 4" ad parallelogrammum TZ.

At vero K ad A rationem habet compositam ex ratio.
nibus laterum; et AF xguur ad I'Z rationem habet

ponuntul, Hectuntar, si rationes solum posteuores (Prop. B.
in Excursu ad Libr, V.) invertantur, ei rationes BI':I'H, et
I'E:al’ dari'_ponantur Tum nempe ob pavallelogr. '

CAr: ro=pr:rq

T ZI: [o=TE:4I (VL. 1)
- simili ratione conseqmtm dari rationem mutnam pardleln-
grammorum AT, ZI,"si utrinsque ratio ad idem parallelo-
grammam 6 detur. "Cf. Plleiderer. §. 213.

Obs. 4. Hac ipsa methodo Euclides praemissis propo-
sitionibas (Dat.’ 1. 2.): duarem magnitudinum “homogenearum .

datarum dari rationem mutuam; et vicissim dari m1nmludmem,
cuins ad datam maguitudinem ratio” detar’ (si nempe, quod
Rob. Simson. addlt, ‘duabus’ manmtud:mbus, quibus haec

ratio e\pumltul, et m'mmtudlm daeae quar[ae pl‘opornon'\ixs ‘

posalt invenixi), generatim ostendit, duas magnitudines, qua-

rum lalmnm ad candem tertiam dentm , pariter mutuo habere

]
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ﬂagalhlo;rgamwv wgog vo I'Z. nagallqioy@apm
‘H 0% K.mgog s1v M loyov exaz Toy o'v;msty«evow éx
QY THY n}.evng %¢tl T0 AF doa smpos vo I'Z Aoyoy
‘ é/u To¥ ovyua,usvov 4 vav vav mhevowy. To deo
laoywwa , %l vo &g, ‘ . '

HPOTAZIZ&J’ B

Ilavrds meguddqhoyodppov ve swepl vijy Sicpstooy
agedriAdypappe Suouwt Eovt TG ve OAp xai a’lhﬁ—
Aoeg.

"Eoro nagc&l).nloyga/mov ‘v ABT'4,; duigievpos
& avvov 1§ AL, segi 8 vijy AT mageddyheyeappe
#rw va- EH, OK: le';/m ove éxdvegoy vy EH, OK
vagallrloygu,uy«wv opocoy oty oiw v ABIA noi |
‘ ‘u}.n,}.ocg.

"Emnel * yag 'tgtywvov ToU ABP wege uiey vav
- mdevgay Ty Br gutue o EZ, dvedoyov douy wg

7" BE mgog vy EA ovtwg i I'Z meos vy ZA.
iy, #mel verywvov vob AL mage piow wiv
nlevosy vy I'd sxvor 4 ZH, dvdhoyov doo oviy
o¢ 7 I'Z mede vy Z.A otvwg 1§ AH meds vy HA.

" datam rationem iu Dat. Prop. 8. (apud Rob, Simson. et Schwab.
Prop. 9.).. CE. Pleiderer. §. 212. Quo- nixus principio Encli-
des deind? suam datorum tractationem absque rationum com-
positione instruit; nominatim Prop. 70. partem priorem (apud
Rob. Simson. et Schwab. Prop. 61.) Elementorum VI. 23.-re-
spondedrem demonstrat. .Cf, Pleiderer. §. 215.

Obs. 5. Quatenus ab modo, rationem ex laterum BT et
I'H, 4T ac I'E rationibus compositam, lineis rectis datis ex-
hibendi abstahitur; demonstratio VI. 23. praceunte Candalla,
o redigi potest, ut observetur: rationem parallelogrgmmorum
AT, I'Z componi ex rationibus parallelogrammi A I ad I'6, et

[}
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. e
compositam ex rationibus laterum. Ergo aequianguls,.
etc. )

~

"PROPOSITIO XXIV. (Fig. 383.)
~ Omnis parallelogrammi, quae circa diametrum sunt
parallelogramma similia sunt et toti inter se.

. Sit parallelogrammum 4BI'4, diameter autem eius
recta AI'y circa A" autem parallelogramma sint FH, -
OK; dico utrumque parallelogrammorun Et/, 6OK
simile esse toti ABI'A et inter se. i

, Quoniam enim uni Jaterum trianguli ABT videli-
cet ipsi BI" parallela ducta est EZ, erit (VL 2.) ut .
BE ad EA ita I'Z ad ZA. DToarsus, quoniam uni
lateri trianguli - AT'4 ‘nempe ipsi I'4 parallela ducta
est ZH, erit (VL. 2.) ut I'Z ad ZA ita JH ad HA-
Sed ut I'Z ad Z.A4 ita ostensa est et BE ad EA;

huius ad I'Z (Exe. ad hunc libr. §. 3. nr. 1.) quae sacdem
sint rationibus laterum ipsorum BI':I'H, 4I': TE (VIi. 1.);
itaque etiam dici ex his componi (Exc. ad hunc libr- §. 3. .
ar. 2). CE Clavius et Rob. Simson. PHeiderer. §. 216.
Obs. 6. Quodsi desideratur, ut ratio parallelogrammo-
ram AT, I'Z (Tig. 382.) seu composita ex rationibus laterum
eorum, exhibeatur per rationem quam ipsum prioris latus al-
tetutrum BT habeat ad alignam rectam datam; haeo erit quarta
proportionalis duobusreliquis parallelogrammorum lateribus # [,
T'E, et lateri TH postetioris I'Z, quod respondet lateri BF
prioris AT, - ' : -
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A;U. vwg vy T'Z ngog oy Z A ovtug éd‘eax-'h] xai 9
BE npss 1y EA xut o doa 4 BE mgog ssv EA
«rag 9 4H swpog vy HA, nai cvvvsdévn og 9 BA
npog 1y AE ottwg 17 A4 mweos vy AH, aai dvul-
Act wg of BA moos vijv. A4 ovreg 1] EA nges wy
AH- vwiv dge ABI'4, EH mma).)qlo;/ga'mmv uvd-
loyov eloww ai swhevgui i suegi Ty uowm' yoviey vy
v0 BAA Kt inel megudiyhos dovey 17 HZ vy oI
101] dotly 1 piv vwo AHZ yovie fn; vno AAT, 7 8
~vnd HZA vj vno AT'A, xei xovs] vy dvo 'mqrw-
vov viv AAT, AHZ 7 vno A4T yowie: woywwtw
aga iavi 70 AAI frggym/ov v AHZ veiyuvw. Mid
%d avtd 0 xal 16 AT'B voipwvoy igoyuvioy iove e
AZE votyuve* sal chov doa vo ABI'A waparlydo-
yoepuoy v EH magallyloyedupe iooydvicy dotew,
uvddopoy - doa otiv og 1 Ad ngoe vy A olzwg
i AH ago¢ vy HZ. ‘¢ 8 4 AT npoc vy I'A.
ovtag 77 HZ ngog vy ZA, o 8 9 A ngds viy
TB otvwg 3 AZ ngos vy ZE, xal & we 7§ I'B
. ngos vy BA oitug +f ZE ngog vy EA" noi énsi
Fa/cm enim (VI. 12.} Al:TE=TI T

erunt parallelogr. A': 190 =" Br:TH (VL. 1)
19:IZ=dr: F'E(VI 1.)=TILI(V.11.)

) ‘proinde AF: IZ=BI:1 (V. 22.). CI. Peiderer.
§. 217. ‘ .

Obs. 7. Si ab recta T'B (producta,’ quando opus est)
abscinditur P’N=1 (Fig. ’332.) (qiod iuxta Obs. 4. ad VI, 2.)
immediate fir,’ diagonnli' AH parvallelam EN ugendo, per pun-
vetum E) ac per N ducitar rectao 41" parallela: ft paralielo-
grammum I'O=rZ (VI, 14.), et hinc .

Ar:IZ=AT:10 (V. 1.) BI: {I‘}V (VL 1)
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ergo (V. 11, ) ut BE ad EA ita AH ad HA4; etcom-
ponendo (V. 18.), ut B4 ad AE ita 44 ad AH, et
alterne (V. 16.) ut B4 ad A4 ita £A ad AH; p -
rallelogrammorum’ igitur 4BI'J, EH proportionali.
sun: latera, quae circa commgné;n angulum BAA4
sunt. Et quoniam parallela est HZ ipsi 4I', aequa-
lis est angulus AHZ angulo AAT (1. 29.), angulus
vero HZ A angu]o A4, et communis duobus trian-
gulis 44T, AHZ angulus AAl'; aequiangulum igi--
- tor estfiriangutum A4 triangulo AHZ. Ex eadem
Tatione {et _triangulum AI'B aequiangulum est trian.
gulo AZE; towm igitur parallelogrammum ABT4
parallelogrammo FFI ‘aéquiangulum est; ergo (VI. 4.)
u Ad ad AT _ita AN ad HZ. Ut autem AI" ad
L'Aita HZ ad ZA, ut AT vero ad I'B ita AZ ad
ZE, et insuper ut ['B ad BA ita ZE ad Z A : ita=
que quoniam ostensum est ut 4" ad I'A ita HZ ad
Z A, ut vero AI' ad I'B ita AZ ad ZE; ex aequo
igitur est (V. 22.) ut 4I' ad BI ita HZ ad ZE.
Parallelogrammoram igitur AB['4d, EH proportio-

‘Quare sic etism potest Prop. VI 23. ennnciari: si parallelo-
gramma A I, I'Z sint eequiangula; fiatque, ut unum latus 4
prioris ad nnum latus I'E posterioris, sic huius alterum latus
T'H ad rectam I': erit parallelogrammum A [ ad I'Z, ut alte-
rum latus. BI' prioris ed hanc rectam I. CF Pleiderer. - §§.
218, 219. Unde, data ratione pavallelogrammi AI' od TZ
datur tatio lateris BT prioris ad rectam I: estque, ut unum
latns 4D prioris parallelogrammi A ad umum latus I'E po-
sterioris I'Z, sic huius alterum latus I'H ad hanc rectant I,
ad quam alteram parallelogrammx prioris AP latus BT habet
. datam rationem mutuam pnullologummorum Ar, rz. Quae
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Welydy ve piv 7 ar n(u;g vy I'A ozws y HZ
ngog vy ZA, dg 0t i AT mgdg vy I'B otrwe o
AZ, mpos fmv ZE: dilsov dga 2oviv wg 7] AT wgde
aqy BT otrug 9 HZ 7008 Ty ZE: vov spe ABI' 4,
EH mogalyloyocppay am)oyov glow ai whsvpud
«l megt vdg ioag ywviags Gpotov doe oti vo ABIA
nugallrloygau,uov v EH negadinhoyoappn. A
%d ovte 0 xel v0 ABCA nagallnﬁ.o,'pa;mov %ot
o OK magelyioppdupen opoey oty Exdrepoy
doe vav EH, OK megallrloyodppowy v ABLA
sepadlyloyeappn opowey ore. . T 0 v ovrd ev-
: «?v;mémm ouote xal allijlotg Ty Spoier xel To

EH d aga naqallqy).oypa;wov 76 OK magaddyhoygappe
ouo:ov oz, IIawog doo, xal Td &g -

IIPOTAZ‘IZ %é.

Ty doSévme 51}19‘1]/0(‘#‘“0) ooy, et al).w T
doévre {gov vo UTo oueTiicacdar.
"Eoro 0 yév dodly sv&uyoa,up,ov, w Jsi Gpotoy

. mrofv'roaa&az, w0 ABT", o & woal, 20 4 8¢t ) Tw

ptv- ABT Spoipy, o 8 4 loov v6 avwo ovoryjoeadac

ast. Dator. Prop. 56, _(apud Rob. Simson. et Schwab. pars
. prxor 63.). C*f Pﬂexderer. §. 220,

Obs. 8, Triangula quoque usum angulum aequalem lu- :
beatia sunt in ratione composita (ex rationibus laterum circa
aequales angulos. Quod ipsum vel immediate simili rauoao
demonstrari potest ac VI. 23. vel ex VI 23. ope I 34, V. 15,
deyivari. CF. Pfeiderer, in sched, mss, S 239. Commandinus
Cor, ad VI. 23, . .

Obs, 9, Pnrallelogumma quaevis sequiangula sunt inter
se ut parallelogramma rectangula sub iisdem respective lateri-

1
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nalia sunt laters, quae circa aequales argulos; simile
igitur est (VI. Def. 1.) parallelogrammum 4BI'A pa-
rallelogrammo EZI. Ex gadem ratione et parallelo-
érammum ABI4 parallelogrammo OK simile est;
utramque igitur parallelogrammorum E#, OK paral.
lelogrammo 4BI'A simile esf. Quae autein eidem '

rectilineo_ gimilia sunt, et inter se sunt similia (VL
2L) ergo et parallelogrammum EH pamllelogrammo

OK simile est. Omnis igimr etc.

PROPOSITIO XXV. (Fig. 384,
Dato rectilineo smule, et alteri dato aequale idem
constituere, '
Sit datum quidem rectilineum cui oportet simile con=
stituere y ABIy cui vero aequale, sit A; oportet igitur
ipsi qmdem 4BI’ sxmlle, ipsi vero- 4 aequale idem -
constituere. o k

bus comprehensa. Quod ipml"n otum asserit Pappus Collect,

" Mathem, Libr. VII Prop. 172., seu in Apollon. Conic. I, .
* Lemm, 8, Cf. Commandinus e: Clavius ad VI. 23, ot Plei-

derer. §§. 240. 241, Idem valet de triangulis, quorum unus
angulus aequalis ost (CE. iidem, Plleiderar, §. 242. et Pappun'
Libr. 'VH. Coll. Math,” Prop. 14€, vel in Porism. 1. Lemma -
20.). Pappus addit (ibid. Prop. 147,) idem valere in mangg-
lis, quorum unum angulum habet, qui deiunceps est alteri.
Plleiderer. §. 213. Pappus rem ad praccedeniem Prop. 146.
reducit, dum unus Jatus eins anguli, qui in unc triangulo ae-
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 Mlagefsfiqodn yde megd pdv viv BT vg ABT
Qe yove 1) ioov maguddeAdyoapmov 306 BE, megd 8
v I'E g d iooy nagulh;).oypa,w,uov o I'M é&v
yovig v vne ZIE, 1 éovev Yoy off vnd I'BA- in
wWsiug dou dotiv q piv BI v IZ, 9 8¢ AE oy
EM. Kot e¥jgdo 'wh' BI‘ I'Z uéoy dwdloyw 97‘
HO, xai uvoeyeygmp{)m éno vij¢ HO 26 ABI jpoioy
- 78 %al OpL0ing usl,uevov w KHO.
. Keob émsi Zomey wg 7 BI' mpog fmyv HO otvwe 17'
HO mgos ww IZ s écw o zgezg w«%tat owalo;'w
dow, ot g 7 TPATY ngog Ty Tpivny ovitwg o
€m0 7ij¢ wgwn,g szé‘og 70 7O WO THC d‘wugug , 1’0
ououw nai o,uom)g avaygmpo,uww‘ gouy doo wg
BI' agos vy I'Z oivwg v ABI" vgilyuvoy 7mp0g Td
. KHO *rg/yuww. "Aldd xot og 'li‘BT ngdg vy I'Z
ovrog 16 BE naoallrloyga,u,uov ngog 70 EZ me-
ga)h;}oypa/o,uov' xut wg aga 76 ABI" zoiywvov mgdg
70 KHO wgiyavoy . oinws vo BE napal).rloyga,u,uov
. ngog 16 EZ sagaddydoygeppor: dveldik don wg 10
. ABI" wpiyovoy meos 1¢ BE maguddyldyedfipoy ov-
- 7wg w0 KHO wgiywvov ngog v6 EZ segeiryroyocu~—
wov.  “Iooy. 0% ftd ABI' vpiyovoy v BE nagars-

l) Vox rptywmg, Tolywvoy ot snmxha proprie aon buc per-
tinent, quum inanifesto” de Tiguris rectilinels quibusciingue
sermo sit, Vid. observationem -Rob. Simsonis ad hunc ilo-
“cum. Quum tamen illa in ompibus, gqui bagtenus comparat}
sunt, codicibus legantur, noluimus ea expungere.

‘quahs est angulo deinceps posito alverius tuanguh, producit,
uaquedum latas ita productuim sequale sit ei ipsi, quod pro-
dudebitui', lateri, ubi tum res facite patet. Pqtem autem idem’
etiam alifs, modis Jemnurm. ‘

Obs. 10 Per VI. 23 et Obs. 8. do pualldognmm
(ttnngula) tectangula, et Linc quaevis (!. 85, 1. 3L V. . V.

1
A

-
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- Applicetur enim (1. 44, et 45.) ad vectam quidem BT tri-
angulo ABT sequale parallelogrammum B, adrectam
vero T'E ipsi A aequale parallelogrammum ['M in an-
gula ZI'E, qui est aequalis angulo ['B./; in directum
igitur est (I 14.) BI quidem ipsi I'Z, et AE
ipsi EM. Et sumatur (VL 13.) inter ipsas BI, I'Z
media propornomhs HO, et describatur (VI 18.) ex
- HO rectilineo ABI’ s_mu!e et similiter. posuum recti-
Jliveum KHO.
Et quoniam est ut BI' ad HO ita F1O'ad Iz, s
. autem tres rectae proportionales sint, est (VI 20, Cor.
,2.) ut prima ad tertiam ita figura ex prima ad figuram
ex secunda, similem et similiter descriptamj est |g1:ur\
ut BRI’ ad I'Z ita mangulum ABT ad triangulum
KHO. Sed et (VL 1.) ut BI' ad FZ ita parallelo-
grammum BE ad parallelogrammum FZ; ‘ut igituc”
triangulum~ /BT ad triangilum KHO ita ?)arallelo-
logrammum BE ad parallelogrammum EZ; ‘altérne
igitar . (V3 16.) ut trisngulum. 4BI" ad paralieglogram-
mum BE ita . triangulum KHO ad parallelogrammum

EZ. Aequale autem triangulum 4B parallelogrammo

BE; acquale igitur et triangulum KHO parallelo.’

11.) sunt ir retiene composita ex rationibus basium et altitu-
dinumh, ‘quoﬂ}tev aliter demonstrari potest. Commandinas et
Clavius ad: VI. 23, Pileiderer, §§. 247, 248. CuiudliBer ipftir
‘parallelogrammi ad quadratam alignod ratio componifur ex
rationibus, quas basis et altitudo parslielogrammi habent ad
latns quadrsti:  Unde per Defin.: Sintson. '(in ‘Exc. ad h. libr.
§. -8, coll §. T.) consequitur regula generalis' dimensionis pa-
xallclngmmmorum. Ct.in Prop. 1L 1, Cor. 4. Plsiderer. §.
219. Schal. in libr. 1. Elem. P. I. §. 5. 8qe X
Obe. 11, Ex VI 23. mdeque deducus Obs. 8. 10 per

s



272 ELEMENTORUM

. Aoygappws iooy aots #et 70 KH@ 'rgtywvov v EZ mo-
euriydoyoippn. ' Adid w0 EZ egulyAoyoemoy
o6 A iy ioov: xat 70 KHO dga vy 4 oviv oo,
'Eoult)‘é g0 KHO zci v ABI .opotov v4 dge do-
Fivu ev&vy@u,uww w ABI o,uozoa/, xui dAde TH
dodévre v A idov' w0 «vro ovvictavee vo KHO.
"Omso éd‘st TOLT Gette

N ~

\
HPOTAZSIZ x.

"Edv amno mgul).rloygu/x,uo'u nagallrloygamwv
arpmgeﬂvj s ouotov Te TG 0dw xal o,uouog xel pevoy,
%oy yuviey &xov wUTg” -Tegl THY QUTYY JuapeTooy
iofn o6 oha.

' Ao awga).ln).oyga,u,uov ydo 06 ABI'A magod-
).qloygawyov dononede o AEZH, opotov . v ABI'A
%ol ouolng xelywevov, xowny. yoviey Syov avie Ty
Ve AAB: Myo Sue megl vy avegy diduevgoy dove
10 ABI'A v AEZH. '

ex, quae in Exc. ad huno libr. ‘6, 22. §. 26. notantur, conse-
quuntur propositiones VI.. 14. VI, 15. et Obs. l2. ad Prop.
16. 17. libr. VI, Pleiderer. §. 250.
Obn. 12, . Sint rectae A:B=C:D

: et E:F=G:H
erunt etiam (per VI. 23. et Exc. ad tune Jibr., 5 10,) rectan-
gula AXE:BXF==CXG:D)H. Vicissim ei AXE:BEXF
=CXG:DXH, atque E: F_G H, pariter erit A:B:=C.D
(VI. 23, et in Exc. ad huno hbr. §. 14.). CE Pheiderer.
§. 251.

Obs. 13.. Per Obl. 10, et Exc. ad huuc libr. §; 13, dno-
1um quotumvis: parallelogrammorum ,. criangulorumye altitndi-
nes sunt in ratione composita gx directa arearum et inversa
bmum bases in rltlone cOmPollll €x dn’ecu il'ealuln et ln-
vevsa altitudinum. Pheidérer, §. 263.
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grammo EZ. Sed parallelogrammum EZ ipsi A est
aequale; et KH® igitur ipsi 4 est aequale. Est au-
ten KHO et ipsi ABT simile; dato igitur rectilineo
ABI simile, et alteri dato 4 aequale,ideni constitin.
tum est KHO. Quod oportebat facere. . -

"PROPOSITIO XXVL (Fig. 385,

Si a parallelograthmo parallelogrammum auferatur,
simile toti et similiter positum, communem cum ‘ipso
angulum ‘habens, circa eandem diametrum est circa
quam totum. ‘ .

A -parallelogrammo enim ABI'A parallelogrammum
auferatur JEZH , simile ipsi ABI'4 et similiter po-
‘situm, .communem angulum habens 4 4B cum ipso;
_dico circa eandem diametrum ess¢ 4BI'A circa’ quam
. ipsum AEZH. o
Obs. 14. Rursus (quae, est altera Prop, 23. et praeced. .
Obs, 8. conversa), duo parallelogramma vel triangula, quorum
_areae suut iu ratiome composita ex rationibns duorum' latesum.
contiguorum, habent angulos lateribus his comprehensos vel
iingulos aequales, vel simul sequales duobas rectis. Quod
spsum facile, sumto conwario, probatur. Pleiderer. §. 254.
PROPOSITIO XXIV. -
Obs. 1. Rob. Simson. ;nodet, videdd imperitum quen.
. dam- ex duabus diversis huius propositionis demonstrationibus
hanc, quam nunc habemus, composuisse, ex una nempe, quae
per VI. 2, et ex altera, quae per VI, 4. fierd putest. Post-
. quam enim, ita pergit Simson., per VI. 2. et componen't:lo,
pe._rmutandoque‘ ostenderat, latera circa ccmmunem angulum
parallelogrammorum (l‘alil enim parallel gramma obscevaute
Euclid. Eles.cnt. P. 1L S
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M} ydo, @ik’ el Suvarow , ovw avved 1) of Sidps-
voog #. AOL, wai®) éxflydeioa 1 HZ dujydw ini
70 O, xai jydo did v O onmovége viv A4, BI'
nagdliaoe 1 OK. .

"\ Enet oy weglk vy avriy dipergdy  26ve- w6
ABT'd 5 KH, opowy éone v ABI'd v¢ KH-
©éomy dou wg 9 AA ngos vy AB otewg o HA
noée 1}y AK. "Eori 0% xal id vy dpodryra vav
ABI'd, EH, wg 7 A4 neos vijy AB ovrws 5§ HA
sigog 1y AE* xer weldoo y HA ngog vy AK ot -
rwg 1] HA wgoe viv AE- 7 HA doa mgos éxavépay
wiv AK, AE wiv avvov {yee Aoyort ion dou oviv
AE « AK, % &havvov v peilove, onep foviv o0 -
vutov: oUx dge ot meol THy «vijy Jidpscgov To
ABI'4 ve KH3) mspi v avryy doo dovi Sidpue-
vpoy 0 ABI'd segaldyioyoeppov v AEZH ma-

1) Iia recte ex Cod. a posuit Pdyrardus, quum edd. Basil:
et Oxon, haberent: aszdy, quum tamen de dizmetro unius
taniumn parallelogrammi 48 TS hic sermo sit,

2) Pro dvergis: xal éxflndeion 1y HZ Sujpdw éxt ve O xad
#1dw die Tov O, quae ex Cod. a. posuit Peyrardus, cum qui-
bus coumscatit etiam versio Commandini, in edd. Oxon. et
Basil. solum legitur: xa) 370w &ui rov 0. Utraque lectio bene
habet, pront schema 3ta formatum:imaginevis, ut diameter
A9 I vectam HZ productam, aut ipsam Tectam IZ in puncto
al:quo @ secet. Priorem casum et figuram lecuo codicis a,
posteriorem lectio ed. Oxon. supponit. ’

3) Pro his verbis Cod. a. er ex eo Peyrardus, correctis

" mendis typographicis ad calcem libui indicatis, habet: ofx dga
ovx fori mepl Tyy wsryy Sudperpov 70 ABL4 v EH (ita eaim
legendum est, non KH).  Nos veriorem lecionem ex edd.
Basii, et Oxon. vestituimus. ‘

Clavio intelliguutur, quae habeant unum angolum cum tote
parallelogrammo communem, quod etiim Caudalla, Henrion
aliique nominatim addunt proportionalia esse, immediate con-
“cludere potuisset, proportionalia esse latera circa reliquos an
gulos aequalos, ope scilicst Prop. 1. 3% & V. 7. Verum ille
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Non enim, sed si fieri potest, sit ipsius diameter
AOT, et ducta HZ producatur ad O, et ducatur per
O alterutri ipsarum A4, BI parallela OK (1. 31.)

Quoniam igitur circa eandem diametrum est paral-
lelogrammum ABIA. circa quam parallelogrammum
K H, simile est (VI. 24.) ABI'A ipsi KH; est igitur
(VL. Def, 1.) ut 44 ad AB ita HA ad AK. Est
autem et propter similitudinem ipsorum 4BTY, EH,
ut 44 ad 4B ita H4 ad AE; ut igitar (V.11.) HA
ad 4K ita HA ad AE ; ipsa HA igitur ad utramque
ipsarum 4K, AE eandem habet :1ationem; aequalis
jgitur est (V. 9.) AE ipsi AK, minor maioriy quod
fieri mequit; non igitur est circa eandem diametrum
parallelogrammum ABI'A circa quam ipsum KH;
circa eandem igitur est diametrum parallelogrammum

hoc négligens fpergit ostcn‘dere, triangula et parallelogrammva
esse acquiangula, et longo circuitu, ope VI. 4. et V. 22. con-
cludit rem eandem. Manifestum propterea est, hanc inscite
factanr demonstrationem minimo Euclidis esse. Ipse deinde
Rob. -Simson., superfluis Teiectis , simpliciorem exhibet de-
monstrationem, postquam ostenderat, aeqniangula esse trimgxfln
AHZ, A4l ope VI 4. 1, 34 ot V. 1., quoad maximam par-
tem similem ei, quae est apud Campanum , nisi quod is pro
VI. 4, adhibet VI.'2., et trigngula, quac diximus, aequiangule
esse monet quidem, at non demonstrat. Simsonis demonstra-
tionem habet, etiam Playfair. et Poletarius.

Obs. 2. Perspicuur-n est, quod Clavins monet, prallelo-
gramma circca eandem diametium non solum similia esse. sed
etiam similiter posita, C. observata ad VI. 18. -

Obs. 3. Praeteres, eodem Clavio moneate, etiam, . si

~circa diametium alicuius pntallelogrammi productam consitat
panﬂo!ogi‘amxﬁum alind, ita, ut duo buius latera recta. dnas
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guklr,).oyga'ymp.- "Edv dpa «710 mopaddyropeduuoy,
- wued v EEye.

IIPOTAZIZ «f.

Hévroy vy mepd Tty avtiy suditoy megeSad~
Aoudvay megardyhopodupay, xal Eheimovray cideoe
“graguidyroyadpupots , ouoiotg Te xal Spolug xstuévors
9 aso T7¢ ');‘,uwet'as evaygegouiye , uéyeroy écte
70 ano g Wuosmg aapaSuliouesoy naga).}.'r]lo-
- yeoupiov, dpiotoy 6v To EAlsippete.

"Eorw svdeic o AB, mu 'tw,u'rm‘}w diye xava
w6 I', xal moagefefirodn mage vy AB evdsiev To
Ad  qegeddyloyouppoy EAdsiaov eidse maguAdydo-
yodiiuw w6 T'E, cuolw te xai opoing ety Tw
and tig rfpucsias avaygapivee v AB, vovréon Tiig
I'B lye 61 mavvor vov mepd 1y AB nagefeld-
Aopévarr magaddyhoyedppier , wui Glatovray eideoe
muguidyhoyocpos opolats e xul opoling xetpévors

componant lineas cum duobus lateribus alterius, vel ceﬁo illa
his sint parallela, eadem fere ratione ostenditur, hoc illi este
simile. '
, Obs. 4.  Parallelogramma, quae unum angolum uni an.
gulo aequalem, et circum eos proportionalia latera habeat,
similia sunt. Ilos Gorellarium addit Boermannus. Et ope
Obs. *3. ad Prop. 5. et 6. hbn VI. et nostrae huius proposi-
tionis id facile plobltul'-

PROPOSITIO XXV.

Obv. 1. Rob. Simson ad hma propositionem mouet:
»nliquido patet. demonstrationem huius, quam Euclides dederat,
vitiatam fuisfe ab editore quodum g eometriae minus perito. Post-
quam enim ostenderat, ,utvectilinenm A8 ad rectilineum KHO,
ita parallelogrammum BE ad parallelogrammum E2Z* opus fuit

« 1
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"ABT'A quam parallelogrammum AEZH. Si igitur a

Parallelogrammo etc.

PROPOSITIO XXVIL *) (Fig. 386.)

Omnium secundum eandem rectam applicatorum pa-
rallelogrammorum ‘et deficientium figuris parallelogram-
mis, similibus et similiter positis el, quae ex dimidia
describitur,. maximum est quod ad dimidiam est appli-
catum parallelogrammum, simile existens defectui.

e i .

Sit recta AB et secetur bifariam in I et applicetur
ad rectam 4B parallelogrammum 44 deficiens figura
- parallelogramma I'E, simili et similiter posita ei, quae
ex dimidia ipsius 4B descripta est, hoc est ex I'B
dico omnium secundum 4B applicatorﬁm parallelo;
grammorum, et deficientium figuris parallelogrammis
similibus et similiter positis ipsi I'E, maximum esse
Ad. Applicetur enim ad rectam 4B parallelogram. -

“*) Ut sequentes tres propositiones melins intelligantur
Rob. Simson. praemittit sgquentia: 1) Parallelogrammum ad
sectam applican dicitar, guando super rects illa describitur,
Ex. gr. parallelogrammam 40 (Fig. 336.) applicari dicitar, ad
rectam 4B, quando super 4B describitur. (Hoc casu dicitur
Pfeiderero monente : avaypdpeodasr seu mapefaileodas dno i
AB, 12) Sed parailelogrammum AZ dicitur applicari ad (se-
cundum) rectam 4B (7epedilicius magd tyv AB). deficiens
figura’ parallelogramma, quando A4X basis eius minor est recta
AB, ‘et propterea parallelogrammum 42 deficit ab ipso 40,
quod . super -xecta AB describitur in eodem angulo, et iwmer
easdem parallelas figura paiallelogramma K@, quao quidem di-
citut defectus ipsius A4Z. '3) Et parallelogrammum 4= (Tig.
293.) applicari dicitur ad (secundum) reciam AB (wagapdi-
Asoae mwage Ty AB), excedens figura parallelogramiva, quando
AO basis 1psius 45 maior est recta 4B, et proplerea A4X cx-
cedit parallelogrammum A1 ad' 4B applicatam figura paralle-
_logrunfna'H,O. ) o . S L e

solummodo addere, est autem rectilineum ABI' aequale pa--

'
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vy T'E, ,m'yuno'v Zove v0 Ad. Iepefsfisoda yap
negd vy AB evdsiay vo AZ sgmoa).).rloyga;mw
&l eimoy cides naqa}.).rloygapyw ww KO, ouoiw 3
xo) dpiolug wetpive v B Myw Gve petldy dove vo’
A4 w0 AZ. : '
"Emel yoo ommw dovs 30 I'E nagodlrlor@amtw
v KO mpw).}.r),oygumaw, 7e0k. 'tm/ avTy sior St~
AT POV Hy»&w Qv dm‘uafveac % 4B, %al xazays-

' .yga(pﬂ'w 6 o)m;m.

*Enel o0y icov gott vo I 7 6 ZE, %oty smgog-
xelotro 0 K@ olov uoa 70 1"9 odw ves KE dotiv
joov. "AMdé w0 'O v T'H dotly ooy Zmel nei 7]

" AT v 'B loy dotly xai v HI' doa v EK Zotiv

toov. Kowow sgocxsiodw vo I'Z: ohov doa ©6 AZ
v AMN ymﬁ,uovi Bovey ioov* dgre vo I'E magelddyj-
loygu,wyw , vovziore 0 AA, 0¥ AZ waga).h,).o—

vodppov neifor dovew. *)

1) Ed. Basil, hic ism addit: mwtmr doa TWY TUPA n;v &

Ssiav napafaldloulvey , nal Td i, quae Gregorins,. quamvis

ea in omnibus codicibus tam mss. quam impressis inveniret,
iare ad casus secundi finem reiecit, quem etiam Peyrardus,
nulla tamen lectionis variantis menuone facta, socutus est,

ullelosrgmmo BE, aequale igitur est rectilineum _K.Hﬁ paraly
lelogrammo EZ* videlicet per V. 14, sed inter Has duas sen-
tontias interposuit ,,quare, alteme, ut vectilineum ABF ad pa-
ullelognmmqm BE ita rectilingum KE® ad pnallelog\unmnm
EZ* putavit scilicet, non tam perspicuum esse concludere se-

‘candam quatuor proportionalinm quartae aequalem essq ex ae-

qualitate primae et tertiae, quod quidam demonstratuyy est in
V. Prop, 14." quam concludere, tertiam aequalem esse quartae
ox uqunhute puimae et secundag, quod nuspiam in Elegnentis, '
guaeiam habemus, ostensum est. Verum quamvis haec propositio,
textiam scilicet quatuor proportionalium aequalem esse quattae, oi
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mum AZ, deficiens figura parallelogramma K@, si-
mili et similiter posita ipsi I'E; dico maius esse ./
parallelogrammo A4Z. .

5

Quoniam epim simile est parallelogrammum I'E
- parallelogrammo K@, citca eandem sunt diametrum.
(VL. 26.). Ducatur eorum diameter 4B, et deserida-
tor figura, C o

Quoniam igitur aequale est I'Z ipsi Z E (L43. ), eom-
mupe addatur KO ; totum igitur 'O toti KF ost aequale.
Sed IO ipsi I'H est aequale (1. 36.), quoniam recta
AT ipsi I'B aequalis est; ergo et HI ipsi EXK ot
aequale. Commune addatur I'Z; totum igitur 42
ipsi gnomoni /MN est aequale; quare et parallelo-

grammum ['E, hoc est 44, parallelogrammo _4Z
maius est. ‘

prima aequalis fuerit secundae, fuisset ab Euchde Elementis suis
inserta, ut verisimile est eam fuisse, nanquam tamen illein prassent
casu eadem usus fuisset ; quoniam, ut dictum fuit, sine redundante
hac proportionalium permutatione eadem conclusio direcie
elici potest. Haec autem fusius ostendimus, tum, quoniam
certum praebent indicium, textum Euclidis vitiatum fuisse,
idem enim ervor invenitur in textu graeco XI. 23. bis, et bis
in XII 2. et in Prop. 5. 11. 12, 18, eiusdem, in gnibus libri
- XIIL locis, excepto ultimo, recte omissa est haec permutatio
proportionalium in versionis Commandini editione Oxoniensi;
tam, ut caveant goometrae ab usu permutatjonis iu simili casu,
non raro enim recentiores, et inter alios ipse Commandinus in
Commentario ad 11I. 5. pag. 6. b. Pappi Alexandrini et alibi
incidunt in hunc errorem: praeoccupavit scilicet multorum.
mentes vulgaris proportionnm idea, qua fit, uf accuratam vix
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*Eotw ydo mehw 7 AB zuydsioe diya xeve vo T,
xui magafiydiv vo A ddeinov &idee 1w I'M, xat
siapefefiiodn wily megd vy AB v6 AE megad-
inloyouppoy EAdeimov s AZ, opoiw te xei opoing
HELpEvQ 1 <o wig 'q'pwsiag fmig AB, v TM- Ayo
6ve peilov ot 70 dmo Tg ﬂuwetac ﬂagaﬂ}.')]&w vd
AA vv AE. -

"Eset ypdp - o,uotow ot 70 A7 T FM , TTEQL TYY
avry eloe &a,uewgov' ot avTey é‘mquog 7.EB,
xal xaveyeypdpdw 1o opjuc. .

 Kai émel ioov éoti vo AZ v AB, émei xei qZH
e HO- psifov doo v0 AZ vov KE "Isov 6% o

AZ vg AA psifov oo xai 7o 44 vov EK. Koi-
wov mgogxsiodw 1) w0 K4 Glov dow v AA ohov
w00 AE peifov dovw. Ilivvev dpe, xoi vd .

MPOTAZIZ u

TTege iy Sodsicay ewisior v Jodévut evdu-
youppw ioov sageilyhoyeaiuoy mepafereiv, EAAsi-
soy elder magaliyhoyedppw, duolw v dodévee dei
&) 6 Oilopevoy evdvUyoappov, u del icov magafo-
Asiv, paj psilov elver ToU dmé TH¢ %puceias Tag-

1) Ita rectins omuino Pevurdua ex Cod. a. habet, quam
ut vulgo legitur: xowov fozw 70 Kd.

percipiant.  Praeterea, quamvis rectiliveum ABI’, cui simile
aciend um est, possit esse cuiuscungue generis, in demonsira-
ione tamen grasci codices habent riangulum vice rectiliuet,
qui error correctus est in versionis Commaadini editione, guae
Oxonii imnpresss est.* Huic Simsonis observationi addi potesr,
Campani quogite duplicens demonstrationem  differre 2 demon-
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Sit enim rursus AB secta bifariam in T; et appli-
calum sit A‘/I, deficiens figura 1’3, et wpplicetur rur-
sus secundum AB parallelogrammum AE, deficiens
figura AZ, simili et similiter posita ei, quae ex dimidia
AB 'descrijbitur, nempe TM, dico maius esse parallelo-
grammnm, quod ad dlmldlam applicatur, nempe AA
parallelogrammo AE. A

Quoniam enim’ simile est J/Z 1p31 o, circa ean-
dem sunt diametrum (VI. 26.); sit ‘eorum diameter
EB, et descnbatur figura. ’

Et quoniam (L. 36.) aequale est A7 ipsi 4O, ete-.
nim et ZH aequalis est ipsi HO; maius igitur AZ <
ipso KF Aequale autem AZ .ipsi 44 (1. 43.); ma-
ius 1gnlur est 44 ipso EK. Commune a(ldatur K4;
totum igitur A4 toto 4E maius est. Omnium igi-
tur etc. '

PROPOSITIO XXVIIL (Fig 390.)

Secundum’ datam rectam dato rectilineo aequale pa-
rallelogrammum  applicare,, deficiens figura parallelo.
gramma simili alteri dato;. oportet autern datum recti-
lineutn, cui aequale applicandum est, non maius esse
€0, quod ad dimidiam applicatur, similibus existenti-

stratione sextus graeci. In eorum priore sine permutatione
proportionalium res refertur ad partem posteriorem V. 9. in
posteriore permutatio proportionalium pariter adhibetur.

Obs. 2. Plleiderer. in schedis mss. §. 308 monet, inepte
inter VI. 24. eiusque conversam VI. 26. iusertam esse hanc
VI. 25. quae nullam-ad§illas habeat relationem, contra jmme-
diate mitatur VI. 20. Apud Campanum id vitium non repe-
ritur, quum, quae vuigo sunt VI. 24., VI. 26. sintapud ipsum
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ﬂq}.).o,uwov, opuoiwy ovewy Tav é).).ec,tm'mv 20V te
dnd vic fpesiag wal vov ¢ dei Guotov Eldsimen.
"Eotiw 7 udv dodsice evdeia 9 AB, vo 8% Jodlvy
WwHvyeaupor, @ dei ivov ‘nugd vy AB megeforeiy,
1o I', wn psilov ov wov and vig ruecsics mageful-
dopévo, opoiny oviev vev heyppdvov, ¢ I 8l
ouotoy Edsiney, vo A dei I7) muge vy dodeicay
- evdeiov vy AB 6 JoFevne evduyoappw vy I ioov
nagu).}.ﬂloygap,uov mogafaleiv, éllsmov cu)‘ec fo-
gal).qloyga,wuw, ouoin ovre ve A.
' Tewjede 7] AB 8iye xerd vo E myzuow, xai
. aveyeygagde and ¢ EB vg A Guotoy xai opoivg
xsiuevov 10 EBZH, xoi ovumsnljoucde vo AH
magaddyhdpgappor: 16 08 AH Fror isow dovi vs T,
9 peilov avrod, S wov ogouov. Ei uly ovv icov
2ov. 70 AH vg T, yeyovis av iy v0 niraydév: na-
ooféBhyrat yao mugd vy doYsiouy evdsiuv Ty AB
26 Jodévrt evdvyodppw v I icov megaliyioypap~
pov ©0 AH, e\dsinov idst magellyhoyodiue 16 EZ -

~

VI 22, \¢8 23., nostra haec antem pariter VI. 25. Quae qu-
tem vulgo est VI. 23. apud Campanum est VI, 21,

Obs. 3. Huc referri potest problema, quod est apud
Thom. Simpson 14.1ibri V1., quo iubetur describi figura simi-
lis datae figurae rectilineae, quae ad aliam datam fguram recei-
lineam sit in ratione data. ‘

PROPOSITIO XXVI

Obs. 1. Si quis sumere velit, dari posse rectam AOT,
quie non transeat Per punctum Z, nccessario is ponere deber
rectam HZ ipsam aut productam convenire in puncto aliquo

'@ cum recta AOI. Quonism enim, ob angul. AHZ=A4I
‘ (supp.) recta HZ pavallela est rectae JI (I 28.) et JF secat
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bus defectu eius, quod addimidiam et parallelogrammo,
cui oportet simile deficere *).

Sit data quidem recta 4B, datum vero rectilineum,
cui oportet aequale ad 4B applicare, sit I’y non ma.
ins existens eo, quod ad dimidiam applicatum est si-
milibus existentibus defectibus, cui autem oportet
simile deficere, sit 4; oportet secundum datam rectam
AB dato rectilineo I' aequale -parallelogrammum ap-
plicare, deficiens figura parallelogramma, quae simil s
sit ipsi 4. - ' ' »

Secetur AB (I. 10.) bifariam in puncto E, et de-
scribatur ex ipsa EB (VI 18.) ipsi A simile et simi-
liter positum EBZH, et compleatur parallelogrammum
AH; itaque AH vel aequale est ipsi I'y vel maius
ipso, ob determinationem, Et si quidem aequale' est
AH ipsi I’y factum erit propositum; applicaturh erit
enim secundum datam rectam _AB dato rectilineo [’
sequale parallelogrammum AH, deficiens figura paral-
lelogramma EZ ipsi A simili. Si autem .non, maius

. '

1) Ad finem huius propositionis in vexsione latina prae-
eunte Boermanno paululum recessimus a textn graeco, quo Ve
rius rem ipsam exprimeremus. Neque enim de duobus def -
ctibus sermo esse potest, quorum alter pertineret ad parallel .~

rammum illud, cui oportet simile deficere. dtaque graeca
quogue ita habere debebant: opoiwy Gvrwv vov vs éldsiuazos
Tov &m0 Ti5 queosias nui vov (&idovs) o el Suowwv EAAsimeoy.
Caetorum, monente PHeiderero propositio haec ita etiam po-
test exprimi: datae figurae rectilineac sequale describere pa-
rallelogrammum sub angulo dato, cuius unum latus circa hunc
angulum sit segmentum rectae’ datas, slterum veio latus habeat
rationem ' datam ad reliquum segmentum rectae datae: dum-
modo figura vectilinea data maior nou sit parailelogrammo. sub
eodem angulo dato, cuius unum latus circa hunc angulum est
semissis rectae datae, alterum vero ad semissem rectae datae,
sou ad prius eius latus habet eandem rationem datam.

rectam AOT in I’ (supp.), etiam HZ ipsavel products eandem

/
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‘Opoiv ovee 16 A. Ei 8 oY, peilov vt vo OF vov
" I'. "foor 8t w0 OF v HB- peilov doo xat vo HB
209 I. ‘S &) peifov iove w0 HB ot T, vavey 77
vrepoysy oy, ww Ot A Suotov xai opolng xeipevoy
70 wrd ovveardtw ©0 KAMN. Al v 4 v6 HB.

N 5 o ) - .
oty opotov: xal vo KM dpa i HB Zoviv opocov.

"> Eorw ovy opdloyos 7 piv KA o HE, 1 8¢ AM
vy HZ. Kai &uei ioov &1t 0 HB voic-I, KM,
geeiboy doo fovi HB voi KM: usifov doe Zoti xal
7 piv HE wijc AK, 3 0 HZ vijc AM.. KeicSn
o wiv KA ¥og % HE, vij 8¢ AM ioy 4 HO, xoi
ovpmeninoucda vo ZHOII mugulinroyeaupor: idoy
doo xel opocov dove v KM vo HIL "Aiid 50 KM

- 74 HB opawy &ove xat 0 HII coa 166 HB Guoow

dove avegl vy vy dgo didpevgov dove vo HII
v HB. "Eovw avviy duipevgos 5§ HIIB, xalxare-

 yeyeagde 6 oxfuc.

'Enet ovv ioov ott w6 BH voic I, KM, v o
HII v KM Zoviv ooy dowmog dga 6 T@X yrupiwy

- soung w6 I icog foviv. Kol Zmei ioov Zoti w6 OP

16 EZ, xowwdy, mgogxeicdw vo IIB Glov égu w6 OB
- ohw 3¢ EB ioov ioviv. ' Add vo ER v TE iotiv
ioo, &mel, xai mhsved 7 AE sidevgg v EB iovin
ior xat w0 TE doo 6 OB otiv icov. Kowov
_mgogkeicdnw 10 EZX Ghov dga 10 T2 6Aw v THX
yvouovi &ouy foov. "Aike ¢ TOX yvdpav wg T

- &deiydy ioog* xat AIl cpo v I oty iov.

Heage vijy dodeioav doo evdeiav wyy AR 16 Jo-
v 4 ! - 3 - r
Jevee evdvppapne vo I icoy negudishoyouppioy -

A6 secabit in puncto aliquo 6 (I. 29. Cor. 3.). Hine proprie
duo casus distingui debere videntur, prout punctum @ in ipsa
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est OF. ipso I. . Aequale autem CE ipsi HB;
maius igitur et HB ipso T. Quo autem maius est
" HB ipso I, ei excessui aequale, ipsi autem . si-
.mile et similiter positum idem constituatur K AMN
(VL. 25.). Sed 4 ipsi HB est simile; et KM igitur
ipsi HB est simile. Sit igitur homologa quidem K.1
ipsi HE, AM vero ipsi HZ. Et quoniam aequale
est HB ipsis I, KM, maius igitur est H 8 ipso KM;
maior igitur est e¢ HE ipsa /K (V1. 20. Cor. 1.),
HZ vero ipsa /M. Ponatur (I 3.) ipsi quidem K.1
aequalis HfE, ipsi vero 4M sequalis /6, etcomplea-
tur parallelogrammum ZEHOII; aequale . igitur et si-
mile est ipsi KM ipsum HII (V1. 24). Sed KM
ipsi HB simile est; et HI1I igitur ipsi 'HB simile es:
circa eandem igitur diametrum est HII, circa quam
- HB (VL. 26.). Sit eorum diameter HIIB,' et descri-
“batur figura,

Et quoniam aequale est BH ipsis I'y KM, quorum
HII ipsi KM est aequale; reliquus igitur 76X gno-
mon reliquo I' est aequalis. Et quoniam (I. 43.) ae-
quale est OP ipsi 5%, commune apponatur IIB; to-
wmn igitur OB toti =B aequale est. Sed ZBipsi TE
est aequale (i. 36.)y quoniam et latus AE lateri EB
est” aequale; et T'E ipsi OB est aequale. Commune
apponatur 53 totum.»i}gitur 7'X toti gnomoni TdX
est. aequale, - Sed gnomon 7@X ipsi I' ostensus est -
aequalis ;. et 411 igitar ipsi I' est aequale.

Secundum datam igitur rectam AB dato rectilineo
I’ aequale parallelogramivam applicatum est X7, de- -

Yo

vecta HZ, vel in ea producta poni sumas. Atque haec ipsacansa
“fuisse videtur lectionis variaatis, quam ad bumc locum ébsers

.
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eufephoes vo ST, &Acinoy sidse nagallﬂloygdmuw
o6 TIB ouoiy ovre w6 d, dnadymeg vo ILB v HII
opowy fovy. “Onep e&ez nojoat.

IIPOTASIZ s,

Ilege Ty dodsicey evdeiay o6 Sodévte evdu~
yodpue ioy megeldyAdyouppov segefudsiv, vmeg-
Buddov eider mugerdyloygdppw polp v dodévve.

"Eovw 1 piv dodeioa svdeic 5 AB, 10 0% Jodty
O9Upouppov, ¢ 8si iocov mege any AB mugefe-
Asiv, 1o I', & & dsi opotoy vmegfadeiv, vo. 4+ Sei
O napd vy AB evdeiav zu. I' sudvyedupe icoy
naga).lrléyga,wpov nagap’a).eiv, vrepfcidoy ide: wo-
oulAnhoyedupw o,uouo tw A

Zer/w]o«'}w 5 AB 6170& were vo E, xal a'vaye-
yodgdw dand vis EB w9 A Spotov xai opoiug xsi-
feevoy separriyloyoeppoy vo BZ, #al cvveuporégors
v woi¢ BZ, I' ioov, v5. 08 4 6potoy xal opoing
seipevoy 10 avrd euvestatw vo HB- Guoww doe ioti
96 HO w6 EA. ‘Oudioyog 0t ivva 4 piv KO o5
 ZAd. % 8 KH vy ZE. Kol inel peilov éore vo HO
100 ZB, pellwy dooa 2ot mai of piv KO s Z A,
5 68 KH wijc ZE. *Expsfijcducay oi ZA, ZE,
xoi v ptv KO ion éove o ZAM, i 0t KH oy
4 ZEN, woi ovpendnguwedo o MN* 0 MN doo
v HO icov ¢ 20w xai Guotov. Al vo HO w4

vavimus. In versione Commandini uterque situs puncti © ex-
prossus est. Neque tamen id necessario fiet, dum observes,
rectam A0, msi pet punctum Z trauseat, necessario altert-
wram rectavum HZ, EZ sccare, ubi tum punctum 6 pro puncto
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ficiens figura parallelogramma JIB simili existenti ipsi
4, quandoquidem IIB ipsi HII simile est. Quod
oportebat facere. '

PROPOSITIO XXIX. (Fig 393.)

Secundam datam rectam dato rectilineo aequale pa-

. rallelogrammum applicare, excedens figura parallelo-
gramma simili datae.

Sit data recta 4B, datum vero recnlmeum I, cui
oportet aequale secundum 4B applicare, 4 autem cui
oportet simile applicare ; oportet igitur secundum 4B
rectam ipsi I' rectilineo aequale parallelogrammum ap-
plicare, excedens figura parallelogramma simili ipsi 4. '

Secetur 4B bifariam in E (I. 9.), et describatur
ex EB (VI. 18.).ipsi A -simile et similiter positum
parallelogrammum. BZ, et utrisque simul quidem BZ,
I' aequale, ipsi vero A simile et similiter positum idem
constituatur  HO (VI. 25.) ; simile igitur est HO ipsi
EA. Homologa autem sit K@ quidem ipsi ZA, KH
vero ipsi ZE. Et quoniam maius est, parallelogram-
mum HO ipso ZB, maior igitur est et recta quidem’
KO ipsa Z A, recta vero KH ipsa ZE. Producantur
ZA, ZE, et ipsi quidem KO aequalis sit ZAM (I.
3.), ipsi vero KH aequalis ZEN et compleatur pa-
rallelogrammum MN’; ergo' MN ipsi HO aequale est

iutersectionis cum alterutra }m'nm 1octarum sumi potest, adeo-

que in ea ipsa positum est. Atque ita rem expedit Clavius.
Obs. 2. Inconditionibus Theorematis, ut moner Clavius,

haud negligi debes ea, parallelogramma non tantum similia,
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E.1 iotiy opotors xui 10 MN doa v EA opowoy
dove megh vy oWy dge Sduevooy ove vé EA v
MN. "H"/&w woray 9 Swpergos 1 ZE, wol xavoys-
yecpdu T0 oyr;ut. ’

" 'Enst ovv ioov loti 7 HO vl E/l I, aild
20 HO va MN isov éovi* xai w0 MN doa wois  EA,
T ivov Zoviv. Kowov dqngrode v EA- Aomog doo

sed etiam similiter posita esse debere. Hac enim praetormissa
non valerer propositio. :

Obs. 3. Idem Clavius directam quoque huius Proposi-
tionis demonstrationem addit, ductanempe recta, quae utram-
gue rectatum AB, BF bisecar, cui defude ostendit parallelam
esse utramque rectarum AZ, I'Z, unde, quum per punctum 2
una tantum rtecta alteri datae parallela esse possit, necessario
in directum erunt puncta 4, Z, I. CL iofra Obs 1. ad
V1. 52 '

O bs. 4. Deniqne Clavius monet Pgopositionem bane ad-
huc valere, si duo pnrallelognmmp similia, similiterque posita
non habeant angulum communem, sed unum sit extra alterum
ha¢ tamen lege, ut duo ln.en_i unins cum duobuQ lateribus al-
terius duas rectas lineas conmstituant, nempe, etiam hoo casu
parallelogramma circa eandem. consisicre diametrum, quod eo-
dem modo directe vel indirecte demonstrari poterit. Idemque
etiam monet Rob. Simson, ad VI. 52. (Vide mfra.)

PROPOSITIO XXVII.

‘Obsi 1. Robext. Simson. monet secundum -casum huius
Propositionis hebere in Bditione nempe Basil. allws ante verba:
" Jorw yap mdlw praefixum, quasialia esser demonstiatio, abim-
perito, ut videatur, librario adiectum, quam votem recte omi-,
serit Gregorius (Peyr:udus quogue eam iure omittit, nulla va-
riantis huml lectionis mentione [acial) Lbra»u autem aon
animadvectisse videntur, a vocibus inde iore 7uy maiy ca-
sum secundum muycre, culus ne; vhfrcnuae causta forte in c6
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Sed HO ipsi EA est simile; et MN igitur-
(VI. 21.y ipsi .1 simile est; circa eandem igitur (VL.

et. simile.

26.) diametrum est ipsum EA circa quam MN. Du-

catur eorum diameter Z=, et describatur figura.

Et quoniam aequale est HO ipsis EA, I, sed H@“'

ipsi MN aequale est; et MN igitur ipsis Edy T

quaerenda fuent, quod in schemane casus ‘secundi non eaedcm
littevae Alphabeti adlubnae fuerant, quae in schemete primi’
casus, quod utique, ut Rob. Simson notat, fieri debebat. Quo

facto haec foret demonstratio.
"Borer maky 9 AB rTuydeica
diya xard o I xal mapafin-
9iv maga AB 75 Ad, -
letrmor sider .'ro)' TE, % ‘mzpq-
fephiodn wolew mgeod vy AB
ro AZ wagallnloyga,u,uov -
Aeimov 763 KO, duola ts aai opolws
astpeivy TG ETO THS 7}'/4:0&'0:9 i
AB tg I'E' dyw, ore psifor
fore T0 GAO TS 1 pe0sing Tapa~
Llnliv ©o A4 rov AZ. 'Ems
;8@ 0oLy g‘aﬁ z0 I'E v¢ KO,
meglavryy sivs Sedpsrooy. "Eorw
avtiw dicustpos 4 ZB, ual wa-
zaysypapdw vo opjue. Kqb fnsl

ioov. dot) 10 A9 tg AH, inel .

xeld 3y ON 73 HN' usifov doo
76 46 <ov OZ.
46 19 4K peilov. dea xad 7o

“Ioov 0¢ 70

AK zov OZ. Kowvov meosasiodw

v6 OK' 6lov &ga 0 Ad Shov
700 AZ psigov fovev. - .

s

Euclid. Elemet.n P.IL

‘Sit yursus (f. 388.) 4B secta
bifariam in I, et applicatum
sit ad 4B parallelogrammum
Ad, deficiens figura I'E, et ap-
plicetur rursus ad. 4B paralle.
logrammum 42 deﬁcicieﬂn figu~
ra KO simili et siniliter posi-.
ta ei, quae ex dimidia 2B des-
cripta est, nempe I'E: dlco
maius esse parall,elogrammum,‘

‘quod ad dimidiam applicatur,

nempe .44, parallelogrammo
AZ. Quoniam enim simileesr

1

I'E ipsi X6, circa eandem dia- -

metrum sunt: sit eornm diame-
ter ZB, et descibatur figura.
Et, quomiam aequale est 49
ipsi 4H, etenim et ON aequa-
lis est ipsi' HN; maius igitur
48 ipso OZ.. Aequale autem
49 ipsi 4K: maius igitur et 4K
ipso 0Z..  Commune addatur

- 0K totum igitur A4 toto AZ
_maiug est. o

T. .

*

1
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¢ FXP pvupov g I Zotiv icog. Kat el ioy
2ariv 7] AE v EB, isov foti xal 10 AN g NB,
vovriort 1w AO. Kowdv moogxeicdn vo EZ* blov
Gow 10 AZ ioov 2omt té DX pragiove. A o
OXY¥ pyauwv v§ I iocog dovic xel 10 A= doa v
I igov Zoviv.

Ilege 3w doSeiony doa evdeiay tiy AR v Jo-
vt 0vppdpipe v T ivov ‘magedhyidyoiioy nu=
onfifdyrar 16 AZ, Unmegfilhov sidei maguldrio-

yodupe v T10 Siviw Svre 16 A, inel xui e 1.
dotiv Guowoy w0 OIL “Onsg édei nouout,

IIHPOTAZIZX .
Tyjv Jdodeiouy ) - sudciav mmemeoaouery uxgoy xui
Htécov Aoyov Teusiv. . ‘
T "1) Austin. refert, pro ‘voce: dodsioay e in omnibis grae.
cis exemplaribus reperive n:dsivay, quanr vocem etian Cam-
panus et Tartalea per ,,propusitam** explicent. Ar nes Pey-

rardus neq Gregoruu uidgpam arca vocem (?a#siaar.'qmm
ipsi habent, monent, editio autem Basileensis habet: tideloar.

Tta statim apparet, casum secundum a primo eo tantum
differve, quod in illo basis 4K parallelogrammi 4Z minor sit,
‘quam Ar dimidia vectae AR, in hoc contra maior.

Obs. 2. Quum plutes. queri soleast, -sensum illli!ll pro-
'p})sitionis, pariterque duarum sequentium esse satis obscurnum,
is paullo clarius ita forte exprimi posse videtir: si recta ali-
qua 4B (Fig. 386 388.) bifariam 'dividatyur in I, et super
dimidia .BFP coustituatur parallelogrammum quodcungne I'B,
‘cuing diameter sit Bd, et compleatar totum parallelogrammum

" ABEO, am dicitar pnrarallclogrammum super dimidia AT

coustitutum , applicstum esse secundum rectam 4B, defi iens
pavatlelogrammo I'E.  Quodsi iam in diametro B4 ipsa, aut

i I . i

‘.
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aeqna!e est. - Commume auferatur E_1; rehquus igitur .
PXP ghomon ipsi F est aequalis. Et dquoniam ae-
quahs est AE ipsi EB, aequale est ‘(l 36.) et AN
ipsi. NB, hoc est (I 43.) ipsi 4O. Commune appo-
natur L'E; 5 totim igitur 45 aequale est gnomoni X
Sed f})X?P gnomon ipsi I" aequahs est; et A5 1gltur
ipsi T aequale est. ‘

Secundum datam igitur rectam 4B dato tectilineo
T sequale parallelogrammum applicatum est 45, ex- -
cedens higura parallelogramma 110 simili ipsi 4, quos
‘niam et ipsi EA simile est OII, Quod bportebat
. Facere. ' ' '

PROPOSITIO XXX. (Fig. 395)

Datam tettam termitiatam secundum extremam et
" mediam rationem' secare.

producta sumatur punctum quodeungue 2, et per illud dus
tantur rectae HZO, ZK, .quae sint parallelas reciis 4B, BO:
. dicetur parallelogrammuimt AZ super recta AK coustitutum
applicari- sccundum rectam 'AB ita, at deficiat parnllelogummo
K6 simili et similiter posito (VI. 26.) p;ual]elogrammo T'E,
et demonstravi potexit, parallelogrammum 44 super dimidia
recta AI' constitutum maius esse quocutijue parallelogrammo
AZ hac rationo super alio- segmento rectae’ 4B nempe JK
constituto.” Jta fere Clavius,

Obs. 3. Differentia,. qua parallelogrammam 44 supent
alterum 4Z, aequalis est parallelogrammo Z4 simili “et simi-
Yiter posito parallelogtammo’ I'E. Huius parallelogrammi Z4
nnam lats ZN=KI' (L 3L.) —AP—AK (vel AK—AT) al-

terum N : 'ﬁ’}:ar:fzz‘,—:zx;m (VL 4.). Ex schedis

Pleiderer.. . Hinc codemt bbservants sequens emergit proposi-
tionis huius enunviatum magis determinatum? parallelograni-
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"Eoto 1. dodeicn evdsia messgaopivy 9 AB: der
& agy AB sudeiuy cmgov %l HEGoY Zo;fow TefeEiv.

Awysyga(p#w yig dmo wi¢ AB tsrpdyuver 10
BT, xci acgufefhjodo nege 4w AT vi BI icov
wugu)).r)é;fga/mov vo I'd, vmegfarroy eider 70 Ad
opoio 76 BIL.

Tafrga;lwvov 3¢ 20t w0 BIT* verpdywvor dga iari
act. 70 Ad.. Kal el ooy &ovi vo¢ BI' va I'd,
zowvoy deyeredn vo I'E: Aoy .iga v6 BZ doizi
16 A4 éotiv icov. “Egre 8t wvrg zai igopuytor
vav BZ, Ad doe avunenovdeowy ui crlevoud, i
TEpt TS i0ag pwviug' fovw doe de 4 ZE sipoe 1y
Ed oiitwe 5 AE ngag vy EB. “Ioy 0t o piv ZE

Al', vovtéont 7 AB, v 8 Ed 15 AE domw
dge ws 7 BA mgog 1y AE otrwg 1 AE meoe iy
EB. Meilow 8 1f AB wi¢ AL peijov doe zai %
AE ai¢ EB. ‘

mornm sub dato angulo A secundum rectam datam applicaro-
vum et deficientinm (ab palallclogmmmn acquiangulis et si-
" milibus inter ‘easdem parallelas super rota AB) parallelogram-

mis similibus ac slmlhtel pOSllll, maximam est quod ad AI'—
AB

- 1ppI|catur , nempe hoc excedxt aliud quodcunque paralle-
logrammo simili similiterque posito iis, quibus deficiunt, cu-
ius unum latus aequale est differentiae ipsius A et segmenti

t . . . .
rectac AB, cui alterum parallelogrammum insistit.

Obs. 4 C.nsus panxcuhus, ad maxime memorablhs. ot
saepissime (;ocualclxa is est, quo pau”eloglamma, de qnuhusqal-
ur, finnt rectangula, et simul I'd=I'B=—T4, adeoguc A4 in
quadratam’ abit, pariter ac I'E, uude et XZ=XB. Hoc casu
propositio mugatur in hanc: ex omnibus vectangulis 5. quotum
latet- sant segmenta vectar datae, maximum est guavatum
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Sit data’ recta terminata 4B; oportet igitur _{B
rectam secundum extremam - et mediam  ratiouent
sécare. : S : N

~ Describatur enim (I. 46,) ex 4B quadratum BT,
et applicetur (VL 29.) secundum AT ipsi BI' aequale
parallelogrammum I'4, excedens ﬁgura AA s1m|h 1p51
BF B ‘

()uadr1tum antem est Br; qdadratum lgltlll’ est et
AA. Et quoniam aequale est BI' ipsi I'4, commune
aufeiatur I'E ; 3 reliquam igitar BZ rehquo Ad est
aequale. Est autem et ipsi aequlanvulum ; ipsorumm BZ,
Ad igitar (VI 14.) remproca sunt latera circa aequales
angulos ; “est igitur ut ZE ad Ed ita AF ad EB.
Aequalis autem est ZE ipsi’ AT, (I.-34.) hoc est ipsi
AB, et E4ipsi AB'; est igitur ut BA ad AE ita AE
ad EB. - del autem .AB lpsa AE H md]or xgatut et .
AE lpsa EB. o

super dimidia recta. ‘(Hoc nempe excedit rectangulum quod-
cunque ipsi ipsopevimétrum quadrato, cuius fatus aeq‘uale es,
diffeventiae [inter lawus prioris quadrati et laius quodcunque il-
lius vecranguli,) Atque haec propositio eadem est cum ea,
quam labuimus in 1. 5. Cor. 1., quae itaque casus particula-
ris est VI. Prop. 27. (vid. PHeidereri Schol. in Libr. 2. §.
33. aq«j.)' Playfair. loco generalioris propositionis Euclideact
quam in. elementis haud necessariam esse iudicat, tantum hunc |
casum particularem, utpote saepissime obvium, et tironibus
magis accomodatum et sufficientem posuit, et similiter etiam
in duabus sequentibus propositionibus versatus est. Paullo
generalior adhuc maneret propositio, si parallelogrammum su-
per dimidia 4B Jcscn'litum foret quidem aequilaterum, a
non rectangulum. '

\



\

.

299 - = gLEMENTORDN

‘H doo. AB sVdsic dxgov #xi pisov Moyov vi-
spaee %ord 10 E, xot v0 peilov aveig vuijud fon
vo AE. "Onsp &g mavjoe: ). :

444902

“Eate 17 dodeion, evdeic 9 AB d‘et th] wr AB
dngov xal pigoy ).oyov FEME.

Tevimjoda ydp i AB uww w0 I', dagre vo vmo

yiv AR, BT igow slvar 90 ano wic AL vevgayaivm,

" Ewel. 01741 %o Uno vav AB, BI' ioov éeti 1¢ ume

*n;g r4 souv dox wg 9 le ngds vy Al ovreg

3y AT ngog vy T'B. ‘H doa AB dxgov zei pigop

* Aspov vévunmes xavd ¢ I. "Omsg édst mavjoet.

/ H.POTAEIZ’ A,

‘Ev voig og&oywwozg 'tgt;'wvotg, 'to ame (773 vrv
o'en‘h]v ;rowww vnotewovm;g TAEvOGS eidog ooy éoti

- 1) Austin, refert, hic legl omeo ¢Bu deikae, et inde argu-

_ méntatur inter alia, haud ab Euclide esse hanc propositionem,
Peymrdul autem. et Gregoruu habent : onep s mouijgae, Ba-
silecnsis hic quidem legit: Juém, at post alteram demon-
strationem pariter habet: wodfjoes.

Obs. 5. Si setundum eandem rectam AB (Fig. 389.)

- applicentar paralielogramma A4Z, AL, deficientia’ parallelogram-
-mis BZ, B{ similibus et similiter positis, parallelogrammo A4
vel B4, quod a- veatae AR dmudm describitur, ita tamen, ut
sit AK=2P~x, vel FK=Fx, parallelogrammn A4Z, I erunt
aequalia. Nam, quum ex hyp. sint parallelogramma BZ, B4
~similia ot nmxluer posita paullelogrammo B4 communem cum
eo angulum habenti, erunt BZ, B4 circa dandem diametrum
et ex sumh rationo erant BL, B4 civcd eandemn diametrum
(VL 2(7) gdeoq_ue_ puncta Z, 4, ¢, B erunt in "eadem Tocta.
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Ipsa igitur AB. recta secundum extremam et me-
diam ragionen secta. est in E, et maius eius seg- -
-mentum est 4F. Quod oportebat facere. :

ALITER (Fig. '396.)

Snt data recta 4B ; oportet rectam AB ‘ecunduqnv
extremam et mediam rationem secare.

Secetur enim AB in I, ita (II. 1L.) ut rectangu-
lum sub 4B, BT, aequale sit quadrato ex AT
~ Et quoniam rectangulum sub 4B, BI' aequale est
quadrato ex I'A; est igitur (VI, 17,) ut 4B ad AI'
ita A" ad I'B; ergo (V1. Def. 3.) AR secundum ex-
tremam et mediam rationem secta est in I'. Quod-opor--
tebat facere. :

"PROPOSITIO XXXL (Fig. 39.)

Iu rectamgulis triangulis figura ex latere rectangu.
lum . angulum subtendente aequalis est figuris ex lateri-

Erit itaque (I, 43.) pardllelogrammum K{ aequale paralleld.
. gramma OF (I 43), At ob Bx=4AK (hyp.) vel MO=HZ,
erit parallelogrammum 6 =H.1, itaque et K{—=HA, addito-
que communi A4, erit 4Z=4% (Whiston. Cor. 1. ad VL. 27,).
Aliter ita; quum parallelogrammum Bd, vel id, quod ei ae-
" quale est, 44 superet, ut ex demonstr. V1. 27. patet, paralle-
']ogrammnm AL paral]ologrammo 4% ; pariterque paullologum-
mum A4 superet parallelogrsimmum AZ parallelogrammo A4,
sit autem, ob KI'=TIx (hyp.), etiam parallelogrammum A=
Ad, erit AL‘_.AZ Contra, si sit AZ=4d{, caeteris ut ante
mlnonubm, enr. I’u_fK Nam paulleloglamma aequalia 4Z,
AL aequaliter different a parallelogrammo A4, nempe paratle-
logranfmis 44, 4f: itaque A4, 4% sequalia erunt, unde erit
AN=N{ (Obs. ad I 36.), adeoque I'K=1% (I. 34.) Simul

’
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Tolg ¢ TEY T o'gz?ﬁv ;«xwiow moz’eyo'l)ouia/ Ahev-
ouv “sideoe , voig o,uo;mg Te xai Ouolwg a'ya/ompo-
pévorg.

Ifmp) TolyuvoY oga‘}oywwov 'w ABI, ogﬁvv dyov
v vno BAT ;mwww Aéyw” 6w vo dmo vie BT
sidog ioow éovi woic and wwv BA, AT sidso, vois
opoiots T xel o',uoiwg dvuy@atpoyéwots- '

. "Hydw um‘)aftog 7y Ad. - E : :
. Emt oy v og&o;’wmw «vgqu/w L] ABF asno
vic mpog v6 A 0pdic yoviag dni vy BI' fucwy Ko~
Gevog frver § A4 vi ABA, AAl dga mgog T3
xadive Toiyove Guotd ot v ve 0hw 16 ABI el
dlinj’img. Kai ¢net opowv &ove w0 ABT vi ABA,
éoviy dpe wg 4 I'B mpog vy BA ovtws 4 AB ngos
vy Bd. Kei émel vgsic svdsioe aviloyov s,
dorv éig 7 nEuTy YOS VY Toivyy 0TS TO MO TIg
geetys &ldog. mpog 70 amo vig Jevréges, To ouoto

pater, esse etiam AK_.Bn, adeoque AK-I—Ax:/IB Cft.
Wluslon. Cor. 2. ad VI. 27.

PROPOSITIO XXVHIL

‘Obs. 1. Ex us, quae in Obs. 4. ad VI. 27. dicta sunt,
emergit casu secundo 'alia adhuc huius problematis solutio. -
. Factis nempe, ut ante (Tig. 39L) parallelogrammis EBZH,
- AEHO dato o similibus, producatur ipsius EBRZH latus LH,
et diameter BII, ﬁntquclin angulo ipsi EHZ ad veiticem op-
posito parallologrammum Ilow§ aequale ipsi KAMN i. e. ae-
quale excessui par_allelogra'mmi ELZII super higuram I ipsi-
que EBZH simile, similiterque positum. - Erit itaque H7w si-
mile et aequale Z1/I in constructione priori, ¢t productis rectis
‘n§, A0, usquedum in y, pariterque reciis w3, BZ, usquedum
in e conveniant, ob .Lo.._Ho__..dM:IIO {constr.) =ES, erit
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bus rectumangulum subtendentibus, similibus et simili-

ter descriptis.

»Sit triangulum rectangulum ABT', rectum habens
BATI angulum; dico figuram ex BI' aequalem esse
figuris ex BA, AF, similibus et similiter descriptis.

)

Ducatur perpendicularis AJ

Quomam igitur in triangulo rectangulo ABT y ab
augulo recto ad A super basim BI' ducta est perpen-
dicularis A4; erunt triangula ABA, AAT, quae sunt
ad perpendicularenr similia et toti ABI" et inter se’
(VL. 8.) Et quoniam simile est 4B ipsi ABd, est
igitar ut I'B ad BA ita AB ad Bd. Et quoniam
tres rectae proportion'ales sunty est ut prima ad tertiam
ita figura ex prima ad figuram ex secunda, similem et
similiter descriptam; (VL 20. Cor. 2.) ut igitur I'B

{(VI. 27, Obs. 4.) An=—=AI= dato rectilineo Iy Et, quum
Br sit simile et similiter positum dpsi BH i. e. ipsi' 4 (VL

. 24.), erit 4w secundum datam rectam 4B applicatum aequale

dato [, ita ut deficiat figura parallelogramma BH simili etsi~
militer posita ipsi 4. Duplex itaque solutio locum habet, ne-
que tamen-‘ad alteram hanc obtinendam nova comstructions
opus est, quum (Obs. 5. ad VI. 27.) semper Ao==BJ, adeo-
que una A3 cognita, altera do==AB—A4F semper simul inno-

: ;escat. Whiston. Schol. ad VI. 28. et Cor. 2. ad eandem.

" Obs. 2. Si parallelogrammum datum 4 guadrutum fue-
nt, problema sic effertur:. secundum datam rectam AB. dato
rectilineo 1" aequale rectangulum applicare, deficiens quadrato :
oportet autem datum, rectilineun {* non maius esse quadrato
super dimidia AE vel EB. (Ita Whiston in Cor. 1. ad VI.
28. et Rob. Simson. in Not. ad h. L.) - Aliter ita: datan res

A
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sal opoing cvaypupousvor: we doe 4 TB meog vy
B4 otivwg %o- amo uig I'B sidog ngo‘g 20 ano Tig
‘ BA 70 o,umov xet opoing avayowpo,wwov. e L
owe & xal wg 1] BF ngog vy L4 otrug o o
wijs BI' &ldog spog ¥0 amo vijg T'A* digvs xai vg 7
BI" wgve veg B, AT oimug 70 dno vi¢ BT sidog

qog %6 ano vwv BA, AF, < o,uom xol ouoing
avepoagoueve. “Ioy 8 7 BI 'toug Bd, AI'- ioor
goe xei 70 ¢no vi¢ BI eidog woic and viv BA, A’
- sideo, Toig o,uorotg Te wai ouQlug avaygwpo‘uwocg.
"By a(m T0ig, %0t To &, - e

| 44403
'Enel 70 0poce ’ om',’uww &v Qurhaciove doyw iav}
¥4y ouolsyuwy mheveey, %0 dmo w9 BI dee idog

s
’

atam AB ita dividere, ut reciangulum inter segmenta eius con-
tentum aequale sit dato spatio: hoc spatium autem oportet non
_ maiys esse quadrato ex lisiea dimidia. Jta Playfair. rem ex-
_ primit, qui hunc modo casum particularem huius problematis,
- wtpote maxime unecessarium exprimit. Aliter problema ita
eaunciari potest : data summa 4B laterym trianguli, et rectan-
gulo ipto magnifudine dato, latera invenire, Vid. Rob. Simson.
l. ¢. Potest autem hic casus pam’cularis brevius muko ac ge-
neralis ile construi. Nempe datum spatium rectilineum, cui
-aequale constitugndum est rectangulum inter segmenta rectae
A7, vel quadratum erit, vel gon. Priore casu quomodo res
efficiatir; iam ostensum fuit in Obs. 3. ad 1. 14., unde eore-
mittimus lectorem. Poterit tamen etiam huio casui applicari
solutjo problematis genenli,a'. Posterior casus ope VI, 25. fa-
cile ad prigrem revocari poterit, Eius autem casus, sub pa-
s‘eriore hoc comprehensi, quo spatium vectilineum datum est
rectangulum (qui ope VI, 43, et VI. 17. el ope IL, 1%, ctiam

i
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ad B4 ita figura ex BI' ad figuram ex BA, imilem
et similiter descriptam, Eadem3jratione et ut BI'" ad
T4 ita figura ex BT, ad fguram ex I'/A; quare et ut
" Bl ad ipsas B4, AT its figura ex BI' ad figuras ex
BA, AT, similes et similiter descriptas. Aequalis au-
tem BT ipsis Bd, AI'; igitar et figura ex BI" aequalis-
figuris ex |BA,: Al, similibus ot similiter descriptis,
Ergo in rectangulis, etc,

ALITER.

Quoniam (VI. 23.) similes figurae in dupla ratione
* sunt laterum homologorum, figura ex BI' ad figuram ex

facile ad priorem reduci poterat) sequentem solutionem habet
Rob.- Simson. in Not. ad VI. 28, desumtam ex Willebrordi
Snellii_Apollonio Batavo, et Halleio in Schol. ad Prop. 18,
libri 8. Conicor. "Apollonii. Sit nempe data recta 4B (Fig.
892.), datum autem vecgangulum, quad rectis I, , continetur,
non maius existens qnadrato ex dimidio rectae 4B: oportet
secundum dataq rectam 4B dato recn‘mgulo I'\¢d aequale
rectangulum applicare, deficious quadrato. Ducantnr 4E, BZ
ad rectos angulos ipsi AB, et ad easdem eius partes, quaram
AE quidem aequalis sit T, BZ vero 4. Bifariam secetnriuncta
£Z in I, centroque I, intervallo IE descnbatur circulus, oc-
curratque rectae A4E rursus in H, et 1ungntur HZ; cui pardl-
‘ lela ducatur IK, et ad AB ducatur I£ parallela rectas AE.
Quoniam igitar mgulixs EH? in semicirculo aequalis est recto
EAB, parallelae etunt 4B, HZ, et parallelae snut AH, BZ, -
quare AH aequalis est BZ et rectmgulum EAYCAH aequale erit
* ipsi EAxBZ, hoc st vectangulo I')Xd. Et, quoniam aequales

‘

- -
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npoe 76 amd -vds. BA sldos Simdaciove loyor ¥yt

ymso ¥ I'B mpos vijy BA. “"Eyee & xai w0 dmo

wj¢ BI vevpeymvov mods 6 ano vijc BA vevgdywvoy
&udeciove Aoyov. fimee 4 I'B moog vy BA* xei oig

. oo 70 dsto wijc I'B ¢ldog meds o dmo vi¢ BA sidoc

viirmg 70 .ano ¢ I'B sevpdywvoy mpos v0 dnd org
Bl vevgayuvoy. Al v¢ avrd &7 wel wg 70 dno

wig BI' sidog mweog vo dwo vic I'd eldog ovrwg wo

vi¢ BT zerguywvoy mpos vo aéno vic I'A verpdyu-

ver agre nel wg'.vo awo vig¢ BI' sidog meog ve dno
- . £ . A\ -

sov BA, AT &idy olivwg.vo ano 15 BI vevodymvoy

ngog ¢ dnio vy B.A, AT vevoeyuve. “Iooy 0% zo

@no vij¢ BI' vergaywvoy voi¢ dmo vy BA, AT ve-

"tpavo)'a/ozg' ooy doo %ai vo dmd v BI sidog voig
i

ano vov BA, AT &deot, voig ouolocs ve %ok o,wow)s

avaypapoucvors. “Oneg #de Seifar.

INPOTAZIZ if.

"Eav dvo voiyove ouvreds] weze piey yoviev,

, mc dvo nlavgag Tals 3’um whevpaic awa).oyov ovie,

)
) .
L

-4I, BZ inter se parallelae, acquales erumt 4.4, 4B, et aequa-
les ctiam sunt (1{I. 3.) EX, KH. Est autem, ob determina-
tionem, vectangulum I"X4 non maius quadrato ex AA(di-
midio ipsius 4B, ergo et rectangulum EAY AH non maius

" est quadrato ex 4.4 h. e, ex IK: commune addatur quadratum

ex KE, et quadratum ex 4K (II. 6.) non maius erit quadra-
tis ex EK, IK h. e. quadrato ex. IE: quare recta 4K seu 14
non maior est ipsa IE. Et, siquidem IE aequalis fuerit ipsi
14, civgulus EHZ continget_rectam AB in' 4, et qypdratum
ex ‘A4 (11, 36.) aequale erit reciangulo EAY 4H, sive dato
1'¢pungulo I'KXd, et factum erit, quod ptoponebnul. Si vero
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'B.A duplam rationem habet eius quam habet I'B ad D .A.
Habet autem et quadratum ex BI (VI. 20.Cor.:1.) ad
quadratum ex B4 duplam rationem ‘eius quam I/} ad
. BdA; ut igitar (V. 11.) figura ex BT 2d figniun
‘ex BA ita quadratum ex I'B ad quadratum ex fi..
Ex eadem ratione et ut figura ex BI' ad figuram ex
I'4 ita quadratumex BI' ad quadratum ex I'.4; quare
et ut figura ex BI' ad figuras,ex BA, ‘AT ita quudra-
tum ex BI' ad quadrata ex BA, +4I'. Aequale autem
quadratum ex BI' (L. 47.) quadratis ex AB, AT
aequalis igitur et figura .ex BI' figuris ex B A,
AT similibus et similiter descriptis. Quod oportebat .
ostendere. - : .

PROPOSITIOQ XXXII. (Fig 397.)

Si duo triangula componantur secundum unum an-
gulum, duo latera duobus lateribus proportioualia ha:

sunt EJ, IZ, et AE,inaequales fuerint IE, 14, erit IE maior, et
propterea civculus EHZ secabitrectam 4B; s_eéet in M, N punctisy
etsuper NB deseribatur quadratum NBOIT, et compleaturrectan-
gulum ANII®. Quoniam igitur aequales sunt M.4, AN, etiaequales
ostensat sunt 4.4, AB, aequales erunt AM, NB. Rectanin:
. Jum igitar ANX NB aequale est ipsi NAXAM, hoc est (ilf:
36. Cor.) rectangulo EAX AH, sive rectangulo I'X 4. Rectans
gulum. vero ANXNB est ipsum AIT, est enim IIN=NB.
Ergo rectangulom AII aequale est rectangulo I'X(d. Igitar
" secundum datam rectam 4B dato I'X4 rectangulo asquale
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’

wore 7d¢ Suoddyovs avriy mhevods wei magaidylove
" slvar ol Rotmwel Tww 'tgt;wvawv nle'ugai in eddelac
dcovrat,

*E¢ta dvo 'rplywva 70 ABI‘ AFE 2d¢ o whev-
bag vag BA, AT vaig dvit whevgaic '(mg rd, 4E

1/a).oybv &yovrd, we pudv Ty AB ngog 21y A ovrug
vy A ytgoc vy AE, nogdAdydoy 8% Ty pév AB
2] AI‘, wjy 8 Al v AE- Myo ovi &% w#emg
oviv 4§ BT 'ty I'E:

Eml yep naga}.lqlog ovty 9 AB ©7 AT, xat
&g wvrde Spmmomev evdeio o AT, xal ai ivellat
ymum «i vno BATy A4 toou u).h]).wg eloiv. e
Td avTd 6‘o7 xet 7 vwe T'AE v vno A4 ioviv ioge
tigre xas 4 vnd BAL ¢ vno T'AE ioviv toy. Kai
imet Mo tpiyuve dove ed ABI, AT'E piey yoviav
vy npde s6 A quG yovie tf apog i Aionw éygvre,
stepl O wde ioag yowing tog mhsvgds dvdloyoy, wé
$1}v B4 mpog viy- AL otivwg vy I'd ngog viv AL
igoywviov doa 2ovi 16 ABI xoiyovoy vi ATE zg:-
yavw: oy dew i vne ABI' yovie v vne ACE.
"Edeiydn 0 zal 1 vas ALA w5 vno BATL iy kg

rectangulum AIT applicatum est deficiens quadrato BII, quod
fagere oportebat.

Obs. 3. Data recta 4B, et reculmeo, per hanc proposi-
tionem et observationerm praecedentém habebitur NB vel NIT
lams quadrati, quo deficit rectangulim AIT rectilineo dato
sequale, et secundum datam rectam 4B applicatum. Pro quan-
ftitate incoguita NB vel NII ponatur y, unde A0=ABYy,
& NO=yq ergo ANI=ABXy—yy, vel I'Xd=ABXy—yq
KAique haec est prima acquationum affectarum quadraticarum
species seu formsy quam ex hac Prop. 28, solverunt geometrac

,
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‘bentia, ita ut homologa eorum latera et parallela sint;
reliqua triangulorum latera in' directum erunt,

Sint dio triangula 4BI, ATE, did latera BA,
Al duobus lateribus F4, 4E proportionalia habentia
. ut AB quidem ad ATI'ita AT ad AE, parallela vero
sit AB ipsidI, AT vero ipsi 4E; dico BI' in dires
ctum esse ipsi TE .

Quoniam enim parallela est 4B ipsi AT et in ip.
sas incidit recta AT’y alterni anguli BAT, AI'A .ae:

quales inter se sunt (I. 20.) Ex eadem ratione et I'/E -
ipsi AI'A est aequalis; quare et BAL ipsi T'AE est -

aequalis. Et quoniam duo trianguld sunt 4BI'; 4T'E
unum angulum ad 4 uni angulo ad 4 aequalem ha-
bentiay citca aequales autem angulos latera proportios

nalia, ut BA ad AT ita I'4 od 4E; ; aequiangnlum -

~

est (V1. 6.) triangulam ABIT, triangulo JT'E; aequa-

lis igitur angulus ABI ipsi AT'E. Ostenstis autem
est et AI'd ipsi BAT aequalis; totus igitur .4I'E
duobus ABI; BAI' aequalis est. Communis appo-

veteres, invenienido quantititem incoghitam NB, vel NIT per
applicationem vectanguli datd rectangulo aequalis Béctndum

datam rectatn AB et deficientis quadrato, Et ipsa etiam re-

gnla, qua ad solvendas aequationes huius formae utunptuy, re-

centiores; ex huius Prop, 28. constructione, vel,, quod idem

est, ex constructione in Obs: 3. ad IL 14. allata deduci po-

test (\Whiston. Cor. 2. et 5. ad VI 28.), Obtinebitur nempe
HE I'—d

HE__AE—BZ_.I'-J, ot KE=5-==—5, et ob Kl=<Ad= "

.
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~dpe 9 vno AFE duei vai¢ vuo ABI', BAT ioy 2otiv.
Koy mpogxsiodw 7 vwe ATB- ai dgos vwe ALE,
* ATB 1eic vieo BAL, ABI, ATB oo siciv. " AN
i wao BATL, ABI', ATB dvoiv ogdeic isar eioi-
#et ui vnd AI'E, AI'B dou dvaiy opdeis ioar sioiw.
Jlgog 8 wwe evdsig vj AL, el v ngog A m;-'
peiw vy I, dvo cvdeioe ai BI', TE, wy éni vé avee
péey xeipsvar, wug 2pekc ywvieg vdg vne AI'E,
AI'B dvoly cpduic fous motobowr i endeiue dou
oty 5 BI' v I'E. Edv dga. dvo, xat 1d éLijc.
| IIPOTAZIZ .
"By woig idoic xuxhots ai ywviae vov wvrov Aoyov
igovoe, Tl megupsgsiaus iy wy Befiracty, idy we

AB I'-"‘d
2 y ent IEq—KI¢1+KEq=:(‘—“‘ q+ Et IA=—

I
AK—AH+HK._4+-———,—"—"— ; hine N/IQ—IN‘]—IJL..

mq-uq_—:(—,— (F"d)‘* ( ) (

—I'( 4, unde NB==AB—N.4= ﬁ-v( (—5 )q—-l')(d), or

. AB ‘
eodem modo NA=—é—+V((—[ q—-I‘Xd).,

-PROPOSITIOQ XXIX.

" Obs. 1. Quod primum sensum huius propositionis atti-
net, facile ille intelligetur ex eca explicatione, quam in Obs.
2. ad VI 27, de simili expressione attulimus. Nerhpe in
Prop. 21. 28, de defectu, in Prop. 29, de excessu sermo est;
resque jta intelligenda evit: Si linea aligna 48 -producatur ad
punctum aliguod O, tumque super A0 constitnarnr parallelo.
grammum A5 excedens figura parallelogramma B3, et haec
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+~ natur AI'B. anguli igitur 4TE, AI'B ipsis L AT,
ABI', AT'B acquales sunt. Sed (I. 32.) B 11", ABT'
AT'B duohus rectis aequales sunt; et ipsi -/ Fl., ArB
igitur duobus rectis aequales sunt; Ad quandam igi-
tur rectam I, et ad punétum .in ea "J, dnae rectae
BI'y I'E, non ad easdem pattes positae; angulos dein
ceps .'JI:E, AI'B duobus rectis aéquales faciant; i
“directum igiturest BI™ ipsi I'E (I:14.); Siigitur duo eic;

v
I ’

PROPOSITIO XXXIH (Fig. /m())

. In aequahbus circulis anguh eandem rauonem ha-_
. ben_t quam éircumférentiae quibus insistunts sive ad

ipsa fignra B excessus dicitur, ieque excéssus in hac prapol
‘'sitione 29, similis esse debet dato parallelogrammo 4, et to-
tum parallelogrammum A5 debet aequale esse spatio dawo [-
Cietéram etiam hic duplex soluuo locum habet, at posterior
cum priore eodem redit,

Obs, 2. Si datum istud rectangulum 4 q‘ludmmm fuent,
problema sic efferetur: Ad datam rectamn AB dato vecrilived [*
a;qua)e réctangulum applicare excedens quadrato (fta Whiston
in Cor. 1, ad VI. 29. et Rob, Simson in Not. ad-h. L) Aliier
jta: Datam vectam 4B producere ad panctum n‘liq’u;)d'(); ita

, ut recrangulumt conhtentum segmentid. inter hoc punctum et .
puncta extrema rectas 4B intevceptif séqualé. sit spatié datos
Ita Playfafr reff exprimit, qui etiam' hic in casa hoc particu-
lati subsistit. Vel etiam: data 4B differeutia latérum rectan-
» guli, ipsoque rectangilo’ maguitadime dato, invenire latera;
Vid. Rob, gimson. I, c.  Erit antem spatium’ daluwm, cui ae-
ghale fieri debet rectangtlum; vel guadraium, vel non. Prore.
¢casu problema solutum est snpra in Obs. 4. ad I1. 11, Po-

- sterforis casum pmtiéularem, q.ud “spatfum datum gst rectau-

Eoclide Klement, P/ 16 \ v o
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mpog Toie zivreete, v Te mpog Taic meQpspeintg
oo Sefyrviee fre 8k gt 0i Topsic’ (dre moog voig
x(vrporg cuvioTEpEvoL ). -

" {"Eoteoay oot xwvxice of ABI, ARZ, xai meos
piv 0lg #évrgoLe avray ‘Toie H, el yoviar E6Tnoey
ui vne BHI, EOQZ, w0 & tuig meQupeQsious ai
tno BAI, EAZ- Ayw 61i {otiv wg 17 BI mepepépern
neo¢ oy EZ wegupigsrar ovitue 1re vno BHIyavie
ngog vy vad EOZ, rui 4 vié BAT sgog vy vma
EA4Z wel vt 0 HBI vousig gog tov OEZ voycéa.

1) Verba, qnae uncis inclusimus, Rob.. Simson. omit-
tenda censet, utpote imperiti -cuinsdam additamentum. Scar-
burgh. etiam iudicat, haec verba absurdam continere notam
[ murgiue in textum recepiam. Et reapse, z:um ex III. 10.
Del. nulli alii dentur sectores circuli, quam qui ad ‘centra
constituti sunt,*superflua certe sunt haec verba, quibus inse-
vendis praecedentes anguli sive ad centrum, sive ad circumfe-
yentias insistentes occasionem dedisse videmtur. Ja Cod, a.
omuia, quae de sectoribus dicta supt, nec non Ceorollarium
manu_ aliena vel inter lineas, vel in margine exarata sunt vo-
cabulis contragtis, ' Hinc Peyrardus indicat, in Praefat. ad Tom.
1. quoniam Rob. “Simson. in Ed. Angl monuerat, pariter ac
Scarburgh. additam esse hane secundam. Propositionis partem,
quae moram saitim afferat, Euclidi” et imsquam in sequerti-
bus adhibéatur, a Theune ipso veferente in Commentar. ad

. Piol. Mepalp oirrafes p- 50, Ed. 1535, ubi ille: dzi, 62 of
o lowy aizhwv tojsis meos allylors siolv, o «f yowiae, &
oy peaixace, didenrar Nuiv v T fxdovec v oTosysion meos
Tw 1éhes TV Enrov digidvr. ) \

’

-gulum (qui pariter ope VI, 13 ot VI, 17. vel ope II. 11. ad
priovenr vednei potest) exhibet Kob. Simsen. in not. ad VI
24., et solutionem. similem ei, quae im problemate simili ad
Vi. 28. habebatur, in hunc modunm affert, Sit data recta 4B
(Fig. 9L.,, datam dutem rectangulum sit id, quod rectis I,
4 continetns : aportet secundum datam rectam 4B dato rectan-
gulo FYJ . aequale recmngu{um applicare excedens quadratq
Ducantur Aix‘,. BZ ad rectos. angulos ipsi 4B, et ad contra.
wias eius pates, quarym «4E acqualis sit ipsi I, ot-BZ rectas

N
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centra, sive ad eircimferentias insistant; adhuc etiatii
et sectores (quippe ad centra constituti),
’ v , .
' Sint aequales circuli ABI'y JEZ, et ad teiitrd
quidem ipsorum F, O sint anguli BHI; EGZ; 1 -
circumferentias vero anguli BAI', EAZ; dico esse’
ut BT circumferentia ad EZ circumferentiain ita su- -
gulum -BHI' ad angulim EGZ, et angulum RAL
ad mgulum EAZ; et adhuc’ sectorem HBI' ad secs
tozem OEZ. ’
d. Iungatur EZ et bifariam secetut in F; cemtroque f, inicis
vallo IR describatur circulus, occurratque rectae§4E rursus isi
H, & iungawr HZ, ot ad 4B ducatur I4 paraliela ipsi 4E;
oscurrat vero civcilu$ rectas AB productac in M et N, et
" super BN describatur quadtatum NBOII, ot ;'.dmpiuaiur rectans
gulum ANIT64 Quopiam igitur angulus EIZZ ia semicirculy
aequalis_est angulo racto EAB, parallelae erunt 48, IZ: ie;
quales igitur sunt AH, BZ; et rectanguiom KAY All=EA
XBZ b. e. rectamgulo I'}¢4. Et, quoniim scquaits sunt
Md, AN, ut et 44, AB, eruntet M 4, BN aequales, ct props
terea’ rectangulom ANYNB=MAXAN= (1. 85.) EA4¥
AH==[¥% 4. Roctahgulum igitur ANYNB h; e; ipfum AT
- aequale est fectangulo TXJ Sé¢cupdym datam igitur reciam’
AB dato rectangulo  I'CA aequale rectangulum AT applica-
tum est excedens quadrato BII. Quod oportebat facere.

Obs: 3. Daa recta linea 4B, ¢t teailineo; pef haiic
. propositionem et observationem praecedéeniem habebitur NA
vel NII latus quadfati, quo' excedit rectanigulum datiim_
Al secundum datam rectam AH applicatum  Pio quan-
titate mco:vmta NB vel NIT ponatui v, undé .JO—'AB)(y, et
NO=y1, ergo All==ABX y~-y4, s . X 4= ABXy+: q. Pa
riterque,’ si ponatut A N==x==A4/. +y, erif I)‘N—-x:dB linde
AM=ANX BN==xy=-xXA8: Et has aequationam guadraris

sarum  affectarum species ex lac Prop: 29: solvérum Geomie~
! L
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Kifodaoey yop 15 pév . BI ‘mepepegele Touy xove
10" ifie cowdymovoty ui. 'K, KA, v5j & EZ sepi-
gepeia ioar cowdymoroty of ZM, MN, woi éme-
Lavydooey wi HK, HA, GM, GN. '

"Encet oty ioar sioiv ui BI, FA KA seqpiperas
wiiniae, igar et wei of tno BHI, THK, KHA
* 'ywv.'m eiirharer doamigoivy doa Eotiv 1 .BJI'WGQ&—

gégsie a7 R, vosavramiegiow doti wul o] vmo BHA
yuw:a 5 ¥ BHI. dii 7d eved 0y xat coastha-
ooy lotiv. 1 EN aeotpioare v EZ, vodevra-
wlagiov 2ot xai 1) vwe EON ywvie ¢ vaé FOZ.
" Kl doe ioy dtly 5 BA meprpéoste v EN meorpe-
el , oy fovi xa} powie 4 ond BHA v vae EON-

irae veteres , invemiendo quantitatem ingogmitam BN vel AN
per appligstionem rectanguli dato rectangnlo-aequalis secundum
datam rectam' 4B et excedentis quadrato. B ipsa etizm ré-
gHe, qua ad solvendas aequationes harum formarum utuntur
veceutiores, facile ex haius Prop. 29. constructione, vel, qnod
idem est, ex constructione in Qbs. 4. ad II. 11. ailata deduci
potest simili ratione ac factum est in Obs. 3, ad VI. 28, Eri;

nempe BN==V((—)‘*+I'><4)— T et AA:V((‘“’)"

+I')(J)+—-. cft. \’Vluuon. Cor. 2—5 ad VI. 29.

Quum itaque haec yroblematg in Prop. 28, et 29. contenta
sint maxime utilia, et in olutione aliorum problematum sae-
ﬁuime adhibita, maxime etiams in libro decimo Elementorum
Euclidis et in Comjcis Apollonfi, ubi applicatio 25. ad
Ellipsin, 29 autem ad Hyperbolnm spectat, Rob. Simson
iure ceuset ingcite admodnm ab Andr. Tacquot et Cland. De-
ehiles in ils, quas dederunt, Elementornm Cditionibus has
propositiones omissas esse, et insulse admodum ab iis dici
oullius fere nsus esse. Caetexum yide adhuc ad calcemn
¥I. Prop, 3% ' :



. Llsxn'tz_:i'rvs. - 209

-

Ronantur enim circumferemia\lc quidem BT aequales
quotcunque deinceps I'K', " K./ , circumferentiae vero
LZ aequales quotcunque: ZM, MN, ct iungantur
,HK, HA, 6M, ON.

Quoniam igitur aequales sunt ciccumferentiae B, '
IK, K. inter se, aequales sunt et aoguli BHT,
I'HK, KH .1 inter se (III. 27.) Quani multiplex igitur
(gt circamferentia B.# circumforentiac B[, tam muiti-
plex est et angulus BILf anguli BHF. Ex eadem
ratione et quam nit_xltiplex est circumfereuntia ‘EN cir-
cumferentiae EZ, tam multiplex est et angulus EON.
anguli" EGZ. Si igitur aequalis est circunferentia B

" circumferentiae  EN, aequaliy est et angulus BH.{ -

- ~

PROPQSITIO XXXI,

Ohs. 1. Pleiderer monet iu sched. mss. §. 306. proposi-

tionem 31, incongune a VI. 20 cum qua proxime cohaereat, se-

_junctam, et prapositionibus 27—30 muume ad eam pemhexuh
bus, subinnctam esse. :

Obs. 2, Rob. Simson, -observat, in den)omuauone bis -
omissam_eése inversionem ope Prop. B. V. vel, :ut valgo ha-
bent, ope Cor, V. 4, faciendam. Ita enim demam denwnst\l‘ali;-nem}
ope V 24. rite procedere, und¢ et Clavius ca igversione usn®
sit. Nempo ita Labere debet demonstratio: Ut I'B ad B4, iLa‘
ﬁguu ex I‘B acl figuram similem 6t smuluel positam,ex 0. I
(11 invertendo (B V.) ut Bg ad I'B ita figura ex BA ad l“gu-
yam ex ['B: unde (V. 24 D ut Ba-4=-T 4 ad FB ua fliumc ex B
et I'4 ad figuram ex Fo Acquales autem sunt BI04 1psi,

" I'B: unde (4, V.) hvmaq ex. LA et 111 aequales Qumn fiyg
ra¢c ex LB, ‘ .

Ohbs. 3. Ptopoamo VI 3t geunovaliorem redd‘;t Jpropo-
4m0nem I. 47, etin demonsyyatione priorg ex pmem;ssxs abhag
mdopeudenubua sistit (Pleiderer 1. c. §. 306.),

Obs. 4, Qouwr'; quoque poLgs haee pl,()i)()\l!lo (adum;
A
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yap & peiloy doting BA mspupeqem ¢ EN ﬂse;qupch
s, peibuy dovi zal 4 v BHA ;mwm 7ij¢ vme EGON
yovies vei e éhagowy, Edoony* veacdguy &1 GvTeY pie-
yedav, dvo ;Lévnsglqegetwﬁ vy BI', EZ, dve & yu-
ry Ty 'uyzo BHI', EGZ, sikynros 'vrg piv BI'.
EQUPEQEILS ra; ¥i¢ Uno BHT yaw ac wamg Todda~
ndaciwy 1), 7 ve B nepupipeta xul o vre BHA yo-
vie, ¢ 8¢ EZ nsqupspeiog xei vig 157io‘ E6Z yu-
vieg, 7 v6 EN megupioere uei 7 vng EON yaviar
ral Oédézvac ot & Umegiyes 1 B mequgigeta vic
EN negupsgeiag, vnsgéyet zut 1 omo BH.A yoviavis

1

1) lhc inserendum Rob. Simson ofs ¥ /.i‘ iure censer, col<
lat, inV.-5, Def. verbis: sad’ omoiovorv woihantladiuopdr et su-
pra ip pracparatione ad - demonstnnonem voce: goailymorovy.

yatione ac 1,47, Practerea ope VI. 31, deducta quoque ex I. 47
problemata generaliorem formam induunt. Cf. PHeidever, L. ¢ S
305. Claviys ad h.l Tacquet ot VVhiston, in Cor, ad hame
N xnoposmonem.

Obs, 5. Deéniqua notabimus, Austino omnes propositiones
2731 spurias esse videri, non qug& ipsarum utilitatem neget,
quam potius de prapositionibus 2_'{—‘29’agn05c,it, at non suffi-

. gero putat ad eas Euclidi vindicandas, sed maxime ob usum
vocis sidos alias apud Euclidem non accurremis, de qua dixi-
wus ip Obs,3.ad VI. 20, et quod demonstrationum concatepatio

“inter V1. 26 et VI. 32. quae inter se cohagrcant, abi_upu sit
Practerea VI.30. adeo facile ad 11, 11. reforri, ut eapon opus sit.
Penigue, qnudd VI. 31, patere (it is evxdent) omnes figuras
suniles rectilineas delcupml super qulbuldun rectis ad se in-
viogm in eadem 1atione esse, ac alias quascunque similes fizu-
yes vectilineas super iisdem rectis descriptas, unde res faciloex
1. 47 conficiatur. Nobis turbatus quidem ordo propositionum
videtur, ‘omnes‘gu_l,em has propositiones 25—351 spurias esse,
vix adducimur, ut credamus,
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_angulo EGN; ‘et si maior est circamferentia. B4 cir-
cumferentia EN maior est et angulus BH.! angulo
EON; et si minor, minor; quatnor igitur existenti-
tibus magnitudinibus, duabus quidem circumfeventiis
, BIy EZ, duobus vero angulis BHI, EOGZ, sumpta
. sunt “circumferentiae quidem BI', et anguli BHI
aeque muliplicia, et B/ circumfercntia et BH.A an-
gulus, ipsins vero EZ circumfercutiae et ipsins” LOZ
anguli et EN circumferentia et 'EON ,angu'us ; et os-
tensum est, si superat circumferentia B,l circumferen-
tiam E' N, superare et angulum B .l angulum EGN
et 5i gequalis, aequalem’; e si minor, minorem .esse;

PROPOSITIO XXXII,

Obs. 1. Rob, Simson. mongt ennmciatum propositionis '

V1. 26. non esse satis generalem, sed ecam eo etiam sensu sumi
posse, quem indicavimus in Obs, 4 i, ad V1. 26, Addir, forte
, etiam aliam fuisse- demonsirationem propositionis Vi 26. dx-
rectam (diversam ab ea, quam Clavius haber, vide Obs.
ad VI 264) Deinde exhlbet aliam paulo brev:orem demomtu.
tianem' prapositionis VI 32. in hunc modum: Siur duo tri-
angula 462, ZHI (F 398.) quorum duo ]d(era A0,6Z duo-
bus lateribus HZ,HP proportionalia sint, sc. sit ut 46 ad

. ©Z ita HZ:d HP; pamﬂdl autem sit O.4 ipsi MZ, et 6% ipsi-

H: orit 4Z ipsi ZI*in directum, Ducatr ¥X paln“ela ipsi
ZH (1. 31.) occurratque rectae ‘0z productae in K. Quoniam
igitur utraque 46, 1K p;nallela est ipsi ZH, evunt el AO,K[‘
inter se parallelae . ¢0.), quare anz_)uh A6Z, ZK T sum. inter
se aequ_ales (K. 29,) Est antem A6, ad 6Z uy (Z4 ad HT,
h. e. (I, &1), ut) 11{ ad XZ; et sumt circu‘-aeqvlulel angulos;
ergo (VI 6 aequiang sula sung 402, FKZ wiangula, et prep-.
terea Sngulus AZ& ac-quahs est ax\gulo [ZK, est antem BLK
recta linea; igiur .A7 ipsi I'Z- est in directum. {I. 14.), Ope
hluus propositionis, deinde VI 26. ua denw.usnax\ QL due,
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vno EON- nui &l iy, ton xat el doopv, icouy
.~ " K} ’ Y A ’ : . [3
torwy doa ' ws BE neoupégeic ngog vy EZ, ovrwg 1)
vao PHI ywvia 5E008 'n;‘a' vwo EOZ. 'A)/'."u,fg VK
we BHT ;mmc. .zgog . vnd EGZ ovtw. 71U
}Lflrﬂoos n]w vieo BdZ, t)m)aatwv 70’0 e‘mr&gu Exe-
TéQUS" Hul 0)5 doa '), BI' aspupipac rmos fn,v EZ
qeQLqioetay oliswg e V50 .BHI';/wwa npog Ty hia

,LC-)A aal o vnd BAI wgo.\, vy vno EdZ.

'Ly agu goig ioots wvxivts i rowic 0V avrow
éovoe Xoyoy vuig "z.snu[wuu,, é(p wy Bedfauow v
Te 51p0s Toig %VTQOLS, LV Ts 1003 TCiS ,uou/mslul,
poe FeSnuviun ()91 £0 ..(’c; DITHES

Rqrallclogumma 'u‘\milin et sjmilitcl" pusita communem habue-
Jint angalum aut angulos ad verticem oppositos; eruntiliorum
dxamem in rectalives. Primo habeaut parallelogramma 4854

. ..4.1529 communem augulum BAJ, sintque similia et similiter

Poaltl, erunt 4BI'4, AEZ9 circa candem diametrum. Produ-
camur onim LZ,I‘ Z ad II X et jungantur Zd, F7 Quomam.

© igitur similia sunt ABI’J, 'AEZO pal.allelowrnmmn, erit 44 ad

AB, at 94 nd _41; quale whqua 49 erit ad 1e|1quam EB uy
04 ad AE (V 19, Cun.) Est autem 46 aequalis ipsi ZH,ER
ipsi I'H, et AE ipsi 6z, Eigo ut ZH ad I'H ita 46 ad 6Z;

"ot pnullelae sunt ZH, TH ipsis 40, 6Z; & manouh JQZ,

?HI‘ ad lumm anwulum composna sunt in puncto /}, quau

- etunt AZ, »ZF sibi ipsis in directum (VI. 32,). Secundo, sinc

paullemgumma Kz, @ZEA almlha ot similiter posm, ha-
beamque ang wive KJI[ EZ9 -ad velucem oppomos. erunt
dpameri _.41., Af sibi ipsis iu divectum. Quoniam «emn} pa-
walleiae sunt 10, 97 ipsis ZH, IIT, et est 49 ad OZ ut ZIL
uJ HI; eraat 42, 4T in dxrectum (VL 32.).

) ()bs. 2 Clavnus 'monet, ut vera sit propositio VI. 32,
Juo uu, de quibus sermo on, triangula,” fta secundum uwum
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est igitur (V. Def. 5.) ut cirqumfere'utin B ad circnmfe,
rentiam EZ ita angulus BHI' ad avgulom EGZ.
Sed (V. 15.) ut angulus BAT ad angulum  EQZ ita
angulus BATI ad angulum Ed4Z; duplus enim uter- -
que umusqne, (111, 20.) at igitur circomferentia BI™ ad
circumferentiam EZ ita et angulus BHI ad anguhm\
EOGZ, et angulus BAF ad angulam EAA.

In aequalibus igitur circulis anguli jeandem habens *
rationem quam circumferentiae quibus _insistunt; sive
ad centra, sive ad circumferentias insistant. Quod
oportebat ostendere,

I
angulum composita csse debere, ut uterque anguloram a late-
ribus proportionalibus eompreheusus a.ltemqs sit i maulo.
spcupdum quem triangula componuntur,

. PROPOSITIO XXXHX

Obs. 1 In praeparatione demonstnnoms toco arcuum
I'K KA avgui BT aequaliym anguli I"H.K, 1{1[.‘4 angulo BH[*
avquales poui possunt iuberi, Modum hog facieudi immediats.
docat 1. 23. Madus prius faciendi nititug IV.1;-HI, 28, imme-
diate autem non expomtun, nisi addere velis ut IV, 1. Cor,
(Pﬂexdeur,) '

Obs, 2, Siia parte secunda propo:itionis sectores occurrant -
semicirculo aequales aut maiores, bisecando -illi facile ad sec~
tores minores semicirculo reducentur. Cacterum angulos &ib-
bog etiam per demoastrationem pattis ‘ primae non ekcludi
“pusse diximus ad 111, 20,

" Obs. 3. Ex hac propositione sequentia adlmc_-derivm..
tur Corallaria, quae sunt apqd Clavium, Tacquetunr, Baes-
mannum, PHeidererum, aliosque. 1. Ut est angulus od cen-”
trum ad quactuor angules rectos, ita arcus isti angula subtensus

.
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. éyw V) vt xat-we i BI' meqipipsio oo sy EZ
. megupegatay ottug ¢ HBI' vopevs mgds vov OFEZ
ToNEds ‘
.. Enclevyduooy yop of BIL, IK, xal iggpdiviuy
&t viv BI', ITK nepupegetiy wuiv 2, O opusiary
iweg‘edl&wq;w xot ¢t BE, ET, 10, OK.
‘ Kot énet dvo «i BH, HI' duol wig I'H, HK,
 Toar. &ioi, el yovieg ioe mepiiyovor wal Sdoig v BI'
#j I'K éotlv ioy, xel icov dovi?) xod w0 BHI pi-
- gyuvor v HI'K voryuve. Kai nsi ioy éoviv 4 BI'
wepepioata vy TK mepupegsin, xat of Aoty 7 sig toy
elov ABI xvziov meqipioera ion iovi 'ti Aowng] v
&g w0V «UTOY xUxAov Tegupegsia ¥) digvs xadk yavia 1
vne BEL «¢jj vwo TOK Zotiv {os Gpotov dpe lovi
w0 BET spijpe vg TOK vpsjpave xal siow dniiooy
wday say BL, TK. T¢ & éal iowy svdedv
opote TIuaTe xvxdey ige urlilowg dovive ivov dew
207t w0 BET vpipe v6 I'OK tusgpere. “Eore 8
,xat 70 BHI tolywvov v HIK toryuive ioove zal
okog coe 6 HBI tousvs olo v ALK vouei ivog
foviv. © did td wvre 8 xat 0 HK A vouevs éxavépp
1) Peymrtihsvin Praefat, 4d Tom. I, ait: ,, in textu graeco
manuscrjpt 18 vel Cod. a nequaguam agitur de circuforum
sectoribus in ultima sexti libri propositione, Manus aliena
inter lineus et in wargine manuscrinti evaravit omma quae ad
sectores rertinent, et quidem, ut in lect. variant. addity_voca-
bulis tontractis,**  Quum igitar postea ad Cod. g provocet

Peyrardus, id saltim de lectione ista ad marginem notata ins
tel?;gi debet. “ ’

2+ Pro: lgov dpa {ur) ttxod vulzo habeut, legendum ‘esse:

ua! igor soti recte mapet Rob, Simson.

3 Ta leg. Grogotius, ‘cnins lechiomem hic restituimaus.

A Jeg oo nmery e .
Peyrardus ex Cod. a habet: xnl s} Zotxy o fercy odov xixlow
nepeploeea ion ford v dosmi Ty & Tov dhov xixdoy mepuprpein.

ad totam peripheriam, et vice versa, Vel etiam, ut angulus
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Dict; et ut circumferentia Bf" ad circumferentism
EZ it sectorem HBDI ad sectorem OEZ.

Jungantur enim, BI, I'K; et sumptis in circumfe-

rentiis BI', 'K, punctis =, O, iungautur et B3,
,:P y IO, OK.

"Et quoniam dwo BH, HI' duabus I'H, HK
aequales sunt, et angulos aequales comprehendunt ;
et basis BI' basi 'K est aequalis ét acquale est etiam
triangulum BHT wiangulo (L. 4.) HIK. Et quoviam
aequalis est circumferentia BI' circumferentise I'K, et

reliqua circumferentia quae complet totum circulum’

ABT aequalis est (3 Ax.) reliquae tircumferentiae quas
eundum circulum complet; quare et augums BET an-
gulo 'OK est aequalis (IIl. 27.); simile igitur est (IIL
Def. 11.) segmentum BZT segmento - ['OK; et sunt

super aequales rectas BI', I'K. Sed similia segmenta

circulorim super aequales rectas aequalia inter se sant
(111.224.); aequale igitur est segmentum BZ [ segmento
I'OK. Est autem et triangulum B AT triangulo HTK
aequale ; et totus igitur sector /ABI toti sectori HI'K

ad centrum est ad angulum rectum , itsarcus isti angulo eub-
tensus ad quadrautem civculi. 2)Diversorum cixculorum areus
qui dequales subtendunt anguloa, sive ad centra, sive ad poriph..'
rias, suntsimiles. Et vice versaarcus similes acquales angulos guba
tenduat, ubj nempe similes duorum circulog‘unxnl arcus dicuntar
. i1, qui ad int'egras circumferentias, 4 iarum partem coustituunt,
.eandem utrimque rationem habent.  3) Duse semidiametri 2
congentricis pevipheriis  arcus aufernnt similes.  4) Hisce
innititar vulgaris ratio angulos metiendi per arcus, qui illoe
subtendunt, Si enim, datis tota gircumlerentia cuius.cunque
‘sirculi divisa in certum numerum partium asqualinm v. ¢, 360,

qui gradus vocantur, disquiritur ope instrumenti goniometriol, -

v
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v HKT., HI'B icog iotiv- ol woug doc 'ro‘uets ol
HBI, HI K, HK.1 {ooc dilrjlotg sloly. Ju) w avre
& xee vy QEZ, @7 M, OMN rzoysig ivos a).).ﬂozg
eloiv: 0()(.;!/.»-(-(«'))’ éou dotly 9 B.d mequplper Tis
B neprgepeice, toourreniasioy ori xai 0 HBA
vouevs suv HBDP vouive. did 3d avrd Oy xal oo
stdaciwy totiv 1 "EN neppégewr vi7¢ EZ meoupegeing,
vo0avrusticoiny ot zei 6 OEN vousis vov OEZ
wrouéng. El doa foy oty o B.t steupégera vj EN
seguysgeiy , iooc doti rut o HB.A vopneds w5 OEN
wopusir nd & wz.sg /ét 5 B.J: TEQuy sty TI,S.IL’VYRQL-
g s8iug, vrueoé e zui o HB.Lvonevs vov OEN vopény:
wwi sl éhrsinet, ihelitse. Tecadowy 01 Svrwy peysdi,
dvo /[-Lvy wiv BI', BZ weowpenedr, dvo dtviy HBIT,
OFEZ wouiwv, elymrc odus siedlusiidow ¥) Tijg piv
Br'ﬂmufeou'ug, %ui TV I[BF"io/z:'uAu. ite Bl que- -
Qupegem xci 6 HB I to,uwg. wij¢ ¢ EZ 'zsgtrpeoelas
zit 70U OLEZ -rou.w; loizig nodlastidote Y, iite EN
qspupiocws #ei 6 OEN wopets Kui 8idsxta S 6k
vmegiyse 1 Bl mspupipetw wig BN qepiq egeias, vmeo-
fyet wet 6 HB.L vopevs w00 OEN togéwg' wat ef ior,
- ioag xuq & 57.).8[":.',4, &leiar dory dou w‘gn‘BF ste- -
(mpegem wwooe wiju BZ otiws ¢ HB[' zopevs noag
1oy OFZ IO/lLC!.

A\

1) Verbis: fodsus 'ro)/.c;n)uom add"udq esse: a reye, recta

mouet Rob. Simson.
. ’

quot gradus sint in duobus arcubus civeuli alicuins, paser per
V1. 33, rationem sngulorum, quos hi arcus subtendunt, i
numeris exhiberi posse. . Et si unus angulus consideratur, et
numerus graduum iu arcu ad eum periinente inventus esi:

i
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.
aequalis est. (2. Ax.) Ex eadem rationeet sector ITK A
utrique ipsorum HKT, HT B aequalis est; tres igitur
sectores HBIy, HI'K, 71K 1 aequales inter se sunt.

. Similiter et sectores OEZ, OZM, OMN aeques in.
‘tég se sant; quam multiplex igitur- est circunferentia
BA cireunmferentiae BI', tam- multiplex est et sector
HB_A sectoris HBI'. Ex eadem ratione et quam mul~
tiplex est eircumferentia EN. circumferentiag £7Z, tam
multiplex est et sector OEN sectoris @EZ; si igitor
aequalis est’ circumferentia B circumferentiaey; EN
aequalis est et sector HB.A sectori OEN; et si supe-
rat circumferéntia B.4 clrcumferentiam E N, superat et
sector HB.1 sectorem QFEN; et si deficit, deficit.
Quatuor igitur existentibus magnitudinibus, duobus
quidem circumferentiis BI', £Z, duobus vero sectoribus
HBTI'y, OE Z, sumpta sunt aeque multiplicia ipsius quidem
circumferentiae BI" et ipsins sectoris HBI, circumfe-
rentia B, et sector”" HB A, ci'rc;mn('eremiae vern EZ
et sectoris OEZ aeque multiplicia, ciroumferentia EN
et sector OEN. [Et ostensum est si superat circumfe.
rentia B.A circamferentiam EN, superare et sectorem
HBA sectorem OEN; et si aequalis sit; aequalem esse
et si deficit, ‘deficere; est igitur (V. Def. 5.) ut circum-

* feyentia BI', ad circumferentiam EZ, ita sectox ABI[

ad sectorem OQFEZ, .

constat ratio angnli ad 4. rectos per nr. [ Sit ¢ gi. tumeérus
graduum, quos srcns habet == 45, erit angutus ad énm arcum
. pertinens: 4 rect, == 45: 360 = 1: §, Caeterum Joco 360
_ partium vel graduum, in quos vulzo cncumfelenuam quam- -
ennque dividere solent, recentiores Gallr eam in 400, adeoqne
qu;\dra_mem in 10D partes aequales dividere institucrant. 5)
-Mensura  quogue angulorum circulo insitentium, quorwm
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Kal dijlov é1e xal v ¢ Topevs TQog TO¥ SoMé
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vertex intra vel ‘extra civculum est, facile habetur per summam
vel differentani arcuum, quibus insistant. ~ 6} Inaequalium
eirculorum arcus sunt in ratione composita ex rationibus am- -
. gulorvm ad centrum ot peripherimum. Denique notndum
. e, apod Clavium. ad celcem libri VI. plura adhuo addiee
ese theoremata et prohlemats, quoram multa versntur circs
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COROLLARIUM

Et manifestum est (V. 11.) et ut sector ad sectorem
‘ ita esse angulum ad angulum.

inventionem luperﬁolomm propomonalium E: sunt qmden
illa, ut Clavius ait, scitu non iniucunda, et augeri etigm eorure
numerus facile poterat e scriptis- veterum et recentiorim Ma-
thematicorwm, Az memores, nas in Elementis vmm, nolui-
mus nimii esse. '



EXCURSUS :
K AD- ) \v o
ELEMENTORUM
L; V. et maxime ad Def. 5. et 7. .

.
¢

Ll
‘ A prin’ﬁo inde Yliuu"n'um in Earopa rostitutarnm ten;poribua
ad itostram usque aetatem haud defuere Mathematici, qui in
Jibro quinto Elementornm Euclidis multa difficilia, obscur,,
haud satis explicata esse contenderent, quum (':o'mn alii hunc
ipsum librum pu]chenlmum ingenii Eaclidei foetum judi-
varént. Gravissima autem dubia ’ quae contra demonstrationes
in hoe hbro obvias afferunt, ipsa fundamenta, quibus illae ni-
fnntur, spectant, definitiones nempe rationum aequalinm auc
inaequaliom ; et ad haec fere redeunt. Euelidem aiunt (v. e

Borellus Euclid. xesutur L. HI. Ax. VI. et quae ad jllud ob-

servat) multifariam rationem et proportionem (aut, ut alii di-
cunt, proportionalitatem) maammdlnum definivisse duplici mo-
‘do, primo quidem in libro guinto, et aliter deinde in libro
geptimo, quod ipsum indicio sit eum sibi ipsi non constitisse, au:
forte in primis istis definitionibus ipsum sibi non satisfecisse.
Eam autem potissimum definitionem rationum acqualium aut
inaequalium, cui integer feve liber quintas superstruatnr, nempe
5. Def. V. et 7. Def. V. esse subobsturam, uec naturam rei
deﬁrﬁué satis declarare aut distingnere a 'quavxs alia, et no-
tissimas adeo magnitudinam proportionalinm proprietates inl
deduci non posse v. ¢, propositionem: si quatuor magnitudines
"proportionales fuerint, et prima snperet secundam, teriiam quo-
gire weces:ario excedere quartam, Defectum antem definui-

A
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onis .’mo et Tmac in eo pétissimum lnere, .quod ea quae in
his Definitionibus de mlgmtudmlbm, quae eéandem aut non
eandem rationem inter se habeant, dicantur, non sint proprieras

prima o ommum nonssxma, quae istis magnitndinibus compe- '

tat, qualis tamen esse debeat illa, guae definitionem scientificam
constituat. Plura alia adhue carpit in his definitionibus Thom.
Slmplon., de qmbul infra videbimus. Consulto omisimus eb-

iectiones manifesto falsas, a Ramo, xmqlussxmo ilto Euclidis |

seprehensore aliisque factas, qui male intellecta Euclidis defi-
nitione — in quem errorem a Campano (vid. obs. supra ad
Def. V. 5.) inducti fuisse’ videntur — calumniantur Euclidem
~ generalem datorum proportionem definire per specialem zequ.=
multiplicium proportionem. Bt fortasse falsa ista Campani ex-
positio causa fuerit, cur multi primo post litteras renatas tem-

pore Euclidem ‘' male intelligevent. (Cf. Barrow. Leet. 1666."
Lect. VIL) Tacquetus etiam putat (Element. Eunclid. Geo- .
metr, planae ac selidae L. V. ab initio) Euclidis "definitionem

non naturam aequalium rationum ‘sed affectionem solummode
aliquam explicars.  Et illam multiplicium proprietatem
addugi vel tanquam signum infallibile rationum aequa-
liam ut, quandocunque - ea demonstrata fuerit de quibus-
vis rationibus, inferre certo liceat, aequales eas esse: vel
eum illius sensum esse, ut per magnitudines eandem ratio-
nem habentes nihil alind "inteliigi velit quam eas qiuraa
aultiplices modo‘ jam dicto excedaut vel excedantur. Si prius,
demonstrare debuisse Euclidem, eam affectionem omnibus et
sclis rationibus sequalibus iresse. Id vero nec Euclidem iice
alium tquemquam demonstrasse. Si posterius, sscuros nos

quidem ‘esae de veritate theorematum in sensu definitionis ace

cepiorum, minime tamen ex vi demonstrationum nobis con-
stare de absoluta rationum aequalitate. — Taquetus itaque fun-
dimenti loco sumere videtur, aliunde constare, quid. sit ratio-
num “aequalitas et demonstrandum esse, cum vulgari 15t0 con
cepta de rationum aequalitate necessario COniitnclam esse eAm
. quam Euclides affert, proprietatem , et vice versa, Eodem
fore redive videntur, quae Galilaei monet (vid. principio della
Enclid. Element, P If. - X

-
“ oy f
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éuinu Giornata del Galileo dettata ‘ad Evang.” Torricelli in
Elein. Euclid, Ital, editis a Carlicri Flor. 1769. .p. 111.)
‘qui ita habet: Quodnam ingenium adeo felix est, nt certo-
sciat, quatuor magniudinum propoitionalium aequemultipla
semper (Euclideo more) inter se convenire? Aut quis novit,
jsta aequemultipla non semper convenire, etiamsi istae mag-
nitudines mon_sint proportionales? — Euclidis itaque illud
-assertunt Theorema pétius esse ait, quatn definitionem. Et
" varia haec contra Euclidis theoriam dubia alij alic modo evi- .
tare vel tefellere studuerunt. Atgue ii- quidem, qui nulla
Euclidis ratione habita diversam ab eo quantitatum propor-
tionalium theoriam dederuat, huc non pertinent.’ Inter oos
autem, qui sua cum Euclide conciliare voluerunt, ii- maxime
pei‘functorie versati csse videntar, qui ut Tacquetus, Toricel-
linus, van Swinden aliique plurima ab Euclide demonstrata
‘theoremata v. ¢. 7. V. 8. V. 9. V. Axiomatum fere loco ha-
‘buerunt, quippe quae declaratione potius stibinde aliqna, quam
demonstratione egére putarent. Aliam deinde ratdonum aequa-
lium notionem sumentes, demonstrare sategerunt, FEuclidis
notionem com ea qua ipsi usi erant, convenive, atque ex es
derivavi posse,  Perfunctorie diximus eos in hac re versatos
esse. Neque enim hoc est demonstrate v. c. duas rationes,
quae eidem tertiae aequales sint sequales esse inter se, si tantum
. affirmaveris, -xem ita se habere, nec provocare licet ad Ax. I. 1.
quum id, quod de duabus maguitudini'bus valet, nequagquam-
applicari semper possit ad duas, quae iuter magnitudines ob-
tinent, rationes aut velationer. Ad demonstrandum autem Eu-
clideam notionem rationum aequalium cum sua notione con-
venire, plerique ut per se olarum sumunt, datis tribus quan-
titatibus A, B, C, dari semper quartam; ad qnam C eandem ra-
tionem habeai, quam habet A ad B quod pariter sine de-
. monstratione, qua ratione illa quantitas D inveniri possit, sumere
a rigore Euclidi solemni alienum ess¢ videtar. Id tamen,
praceunte Campano et Clavio, qui caeterum cnm Tacqueto in
“hac re nihil commune habet, sibi permiserunt Tacquetus,
Galilaci, Carlieri, aliique. Saccherius contra (Euclid. ab 6mni
naevo restitut, & 111 sqq.) quam maxime instat, illud postu-

-
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Jatum in Geometria sumere hand' licere. CFf. .Pleiderer. de
dimens. Circuli P. IT. §§. 51, 52. et Rob. Simson in nptis
ad V. 18, Plurapreeterea alia notatu digmissima contra Taes
queti similesque aliorum obiectiones habet Bamrow in Lection!
Cantabrig, habitis 1666. Lect. VII. e quibus haec adhuc affere-
mus. «Nulla, inquit p. 297 sqq., definitio Tei cuiusvis natu
ram aliter explicat, quam aliquam eius affectionem netessariami
et reciprocam, id est, huic nostrae parem,.mig}uimlo. Qui
circulum e. radiorum paritate, triangulum e wium rectarum
concursy spatium includente etc. definit, quid aliud quam figu-
.Yarum istaram . naturam ex affectionibus quibusdem shis ex-
plicat? » Nec dari aut concipi potest natura ab affectionibus
siusmodi necessariis distincta, iisve prior. Habere talem ali-
quam affectionem ipsa rei natura est, ei essentiale est, eam con-
stituit, Unde qui dicit: "res talem" habens affectionem, eius
paturam explicat. Igitur Euclides cum proportionalium affecs
tionerh necessariam exhibuerit, eivs naturam, quantum. fieri
solet et-potest, abunde declaravit et explicuit. Cacterum Eu-

alidi reliquisque definitionum aucioribus lex ininsta et im- -

possibilis figitur, scilicer, ut demonstrent, delinitionis praedi-

_cawum [subiecto conmvenire: non tementur, neque possunt id .

demonstrare, sed gratis assumunt, hoc est, attributo proprium
subiecti nomen imponunt ex atbitratu suo. Num incumbit
mihi demonstrare, circuli nomen solis pares radios habentibis
figuris competere? Minime vero, sed iis omnibus et solis jure
- meo circuli nomen adsigno. Eodem plane modo pto lubitu
suo (quamvis nost temere nec imprudenter, at certis de tatisis
justis* illis et idoneis) aequalium rationum unomten attribuit
. ¢.otougssurss omnibus et solis dicta proprietate praeditis ratios
nibus; proportionaliim sppellamentum appropriat, quautis con<
ditionem istam obtinentibus; unde propterea hoc ipsum ratio-
num sequalium et quantorum proponiomlipm nomen oensens
dum est {is omnibus et solis congruere. — Unicum est, quod
definitionis auctor ostendere tenetsr (axemplu scilicet ad sensum
claris aut per evidentem discarsum) attribatam dq[mtmnu_ im-
possibile aihil ‘aut mere imaginariumt complectiy sed revera posse
res existere proprictate sew conditione supposita. praeditas, —

Y ' )
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Cum igitur ‘petficile perspieneque ‘prol;ni possit, idque paisim
praestetur ab Fuclide, ubicunque definitionem han¢™ applicet
materiae cutivis determinatae, dari qnarita quibus conveniat
huiwsce definitionis hypothesis, niliil amplius est exigendum,
eigue licet optimo- iure guantis jis omnibus et solis propor-
‘tionalium nomen affigere, — Caeternm ‘quod, hane proprie-
tatem proportionalibus accidere, theorema esse dicunt, respon-
deo, quod secnndum rem ipsam omnis definjtio est theorema,
propositio scilicet demonstrabilis ex aliis subiecti definitionibus
aut ex aliis reciprocis affectionibus prius attributis™ subiecto.
Vicissim omne theorema poterit in definitionem compingi.*
Simili fere ratione iudicat Saccherius (Euclides ab omni nievo
vindicatus p, 123.): ,, Licitum est unicuique definire, prout
ipsi libuerit, terminos snae facultaiis, dum tamen ex una parte
eos punquam usurpet, »nisi- iuxta Definitiones iamn stabilitas;
‘et ex altera accusari istae nop possint de confusione unius
‘termini cum altero ** CI. idem ‘p- 125. Leapse etiam alii hand
negant, inrve sno Euclidem definitionem magnitudinym pro-
portionalium eam, quae est Def. V. 8, dare potuisse, at eam
tamen intellectu difficilem, et subobscuram, et ab affectione
aliqua magnitudinum proportionalium, quae minus obvia sit,
petitam’ esse plttaﬁl, unde hanc Euclidis definitionem -vel e/Xo
plicare, vel pariter ac Tacquetus, flirmioribus tamen drgumentis
nec tot propositionibus Axiomatum loco habitis ex alia facili-
ore carundem definitione quasi Theorema derivare stnduerunt,
quo facto demum secure illa uti sc posse putarumt.  Aique
his ipse etiam, Clavius annumerandus videtur. Quamvis enim
ille asserac, potuisse omnino Euclidem iure suo quantitates
.-proportioniles aut non proportionales appellare, ut def. 5 et
siabilivit, et qunamvis etiam causam, qua permotus Euclides
illis definitionibus usus sit, afferat veram omnino ab incom-
mensurabilibus petitam, addit tamen, ex definitionibus istis non
videni col!igi posse, vere magnimdines,. quarnm aequemultipla
eam conditionem habeant, esse proportiomales, vel mon pro-
‘portionales, etiamsi eas solum Euclides velitita appellare. Itague
_ ad excunqdas Euclidis definitiones haec fere habet. ,,Si de
magnitudiaibus saltim rationabilibus quaestio fuisset, potuisse:
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omnina Buclides. magmtudmes p;opomomles sodom modo
definire ac VIL. 20, Dek. numeros proportiovales.  Dicera
nempe potexaty Maamtudxnea proportionales supt, cum pri-
ma secundao et tertia quartae agquemultipla est, vl eddem
pas, vol cacdem partes, vel: cum prima secundam, et

teitia  quartam  aequaliter continet, ecandemque insuper il-

" lius partem, vel easdom partes. Et simili ratiope poteras
definire ‘magnitudines non proportionales, At quum jrratioe
wales quoque camplecti vellet, iam non uti poterat hac definiv
tione, quod in irrasionalibus maior Inaguitude neque multi-
plex esse potest_minoris, meque cam semel, anc aliquoties, et
insuper alignam eiug partem aut partes cominere, - Iam pu-
tat Euclidem, cum omnis prop‘o/;tij ratonalis sive mag-
misudinmn commensurabilium sit ut proportio numeri ad. nu-
merum, _circnm,dpexiuo primum aliquid, quod certum, i
convmdre'quibualibet quatuor numeris, sivc magnitudinibus
eandem habgniibus proportionem, vel uon -eandem, wr i
idem nllud convenite dcmonstretux “quatuor maamtudmxblu
etiam, mcbmmcnsurablhbus, iure optigo maguitudines illas
quatuor proportionales etiam dici po.s.smt, vel non proyoruo-
vales, quaudoqmdem eandem hLabent pu)pnetatem. quam quas-
libet magnuud}_ncs commensutabiles, eandem habentes propor-
“tionem, vel non eandem, necessaric habere demonstrantur.
) Primum itaque, sumtis propositionjbus libri VII, quae nullo
modo ex V. 5. Def. et V. 7 aut omajuma libra V. pendeui,‘

ostendiL: propositis quatuor numeris proportionalibus, sumy

tisque primi ac tertii aequemultiplis juxta quamvis wmultipli-

cationem, item secundi et quasti aequemultiplis iuxta quam- '

cungue pariter multiplicationem ; si multiplum primi maius sic

multiple secundi, fore etiam mujtiplum tertii maius muliiplo -

quarti; et si multiplum prins aequale sit multipla secundi,
fore ev multiplum tertii aequale multiple quatti; st denique
multiplum, primi minus sit multiplo. qecundx, fore . et multi-
plam gertii minus muliiplo q}mm, Quod ita demoustrat.
' Sint quatuoy numeri propoitionales a, b, ¢, di  Quoniam igitur

atbazmcid, eric (V1. 13,) permpiando, a:c=<h:d, lam, 3k
sumtaa: {uetit ma, mc, evit, maim @ i¢ (VAL l‘-’.) Bakirgt~

i
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que, si sumitum fuerit rb, rd, erit tb:rd==b:d, unde ex lem-
mate quod Clavius habet ad VIL 18, erit ma:me=rb:rd, e
permutando (VIL. 13.) ma: rb=mc:rd, unde, si ml>=< rb,
erit me>s=<rd, quod ex VIL 20, Def. consequitur j. . ex
vulgari numerorum prapor tionglinm Definitione conseqnitur ea
eprum p;oprneta:, quarn Enclides V. 5. Dof exprimit. Deinde

‘similitet demonstrat, si a:b>c:d, sumi posse aliquamultipla,

ma, mc, et tb, rd, ita ut-marb, at non'me>rd, quod satis.
prolixe evincit, Itaque ex vulgari num;ri)rum nou proportio-
nalium’ Defnitione ‘confequitur ea eorum proprietas , quam
Euclides habet 7, Def. V. Pariter deinde vice versa ostendit,
o Definitionibus’Fuclidis 5. et 7. libri V. ad numeros appli-
catis, consequi vulgares numerortm proportionalium et mon
proportionalinm Definitiones, Addit deinde, in magpitudini-
bus, quae aliis incommensurabiles sint, ¢t quae ex Def. 5, V.
proportionales slut, eam plerumque reperiri propartionem, quae
in numeris exhiberi possit, nec unquam hactenus aliquid.falsi
aut absurdi ex applicatione: Déf, 5. et T, ad magnitudines in-
commensurabiles deductum esse, unde colligit, generaliter recte
se hiabere Definitiones 5, V, et 7. V. Quue tamen argumentuio
Qn/i_atis certasir, quam maxime dubitamus. Coniectura illa potius,
satis forte prababilia, quam dembnszratio mathematica fuerit.
Giortana da Bitonto explicatione saltim aliqua opus esse
‘putat, quo melius Definitio 5, V, quac multis obscura, et ¢
principio remoto petita esse visa sit, intelligi possit. Hane au-

tem explicationem sequeﬁtihus Propositionibus Definitioni isti

praemittendis, facileque probandis exhiberi posse putat:

Pxop 1. Siduae magnitudines sint multiplae alicuius tertue,
erunt illae aoquales, si asquemultiplao illius tertiae fuerint; sin
autem mon ,aequemulnplae t_'ueunt,_ ea, quae tertiam sacpius
coutinet, maiov erit. .

Prop. 2. Vice versp, si duae magnitudines sint multiplac
alicuius tertiae, sintque istae maonitudinel aeq;nles, eruat il-
Jius testiae aoqnemulnplae. sin autem fuerint inaequales , ma-
ior saepius eandem tertlam continebit, quam minor,

Prop. 3. Si sint duse magnitudines A, B duaqum C, D
aequemaltiplac (v, c. A=mC, B=m D), et sint aliac duae
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- F, F pariter aequemultiplae earundem' C, D (v. e, E=C,
F=1D), erit, si AD=<E, etiam B>=<F. (i. e si
- mC>=<LrC, erit etiam mD>"‘<rD) -
Prop. 4. Si sint 4 magnitadiges A, B, C, D, ntque pri-

ma A aequemultipla aut aequesubmultipla secundae B, ao ter-

. scilicet, i A‘—mB, et simul C=mb
tia C est quartae D vol Acss —B vel C=
sumantur primae e tertiae quncunque aequemultipla F, (’
- (puta F=pA, G=pC), et secundac et quartae aeque,multipla
I, 1 (v, ¢ H=B, I=D) erit, prau F>=<H, etiam
G>=<I (i, e, prout ' pA>=<rB, etlam pC>=<rD).
Atque haeo iam sufficiunt .ad probandam Definitionia 5, V.
possibilitatem, sive ad oti¥ndendum, ut Barrow ait, attri-
britnm definitionis nihil impossibile aut mere imaginarium com-
plecti, sed revera posse res existere proprierate seu conditionc
supposita praeditas, Simili deinde ratione Eosslbxh(atem,be-
finitionis 8, V. ostendere studet,

Galilaei (in Dialogo. supra citato) primum quatuor
Pnagnituvdin'el A, B, €, 1D proportionales esse dicit, si vel-

A=R, pariterque C=D, vel si A=mB, et. C=mD i. e. si
* prirna secundae B:aequemultipla fuerit ac tertia C quartae D,
vel, ut postea (ut Definjtio irrationales mngniludinos quogque
comprebendar ), at forre minus perspicue dicit, si excessus
primae A super secundam B similis siv excessui tertiae-C su-
Jer quartam D. Atque ad hune casam invertendo reduci posse
ail enm, quo prima minor sit,secunda, et tertia minor quarta.
lane deinde Definitionem ( quam caeterum irrationales quo-
que magnitudines clare satis ‘complecti vix putaverim) cum
Fuglidea convenire. ostendere vult hao fere rasions. Facile pa~
tere git, si A:B=C:D, fore et 2 A:B==2C: D, ot gene-

raliter mA :B=mC:D, pariterque A:2' B=C:2 D, et gene-"

saliter A : pBe=6, :p1) 4 et adhnc generalius mA : pBz=m€: pDy,
unde ex Defigitione Galilaei cox_nsegua.&ul';,‘ si sit A:B=C:D,

adeuque et mA : ph z;m(‘ ipD, fore et, quoties mAD> == pb, .

simpl m(,> <pD, quae sit conversa. Dcfunuoxus Duchd&ae
kagc st (,.a,luaex Puops, 1K C e

'
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Similiter deinde, postquam quituor megsitudines A, B,C:D
“non proportionales essc dixerat, si A aliguanto maior fuerit ea
magnitudine A—E, quae ita comparata est, ut A—E: B=C:D,
ex hac Definjtione satis prolixe ostendit, consequi Conversam
' Def. 8, V. nempe tum esse posse aliguando 'mA> pB, quam- -

vis non sit mC>.pD. Sumatur nempe maguitudinis E tale mul-
tiplum mE, ut sit mE>B, pariterque sumaniur maguitudi-
uum A—E, ey C aequemultipla m (A—E ), mC. Pariter su-
matur magnitudinis B tale muhjplum pB, quod ex multiplis
magmtudlms B primum maius sit magmmdme m (A—=E) it
nempe, ut sit quidem pB>m (A—E), at (p——!) BZm
- (A—E), vel, quod eodem redii, m (A—FE) > (p—1) B, pa-
sriterque magnitudinis 1) sumatur aequemaltiplum “p. D. fam
si addantur mE et m (A—E), erit eorum §|'|mma » Nempe mA .
(ob mE>B, e¢ m (A~-E) "‘>" (p—1) B) semper > pB. Ay
~.quum A—E:D==C:D, erit ex Galil. Prop. 1. quoties m
A-E) <pB, etiam mC <pD Sumtum autem est m (‘\.-—E)
<p8: itaque nocessario mC < pD, quamvis sit mA> pB. lu-
que, si quatuor magmmdmes A, B, C, D non proportiona-
los sunt, semper talia aequemaltipla primae et tertiae, pavi-
terque aliqua aequemultipla secundae et quattae inveuiri pos-
supt, ut sit quidem multiplum primae maius multiplo secun-
dae, at multiplum tertiae non maius ‘multiplo quartae, quas
est Conversa 8. Def. V. seu Galil. Prop. %

Hie pr'aemiuia, jam Definit. 5, V. et 7, V. ex suis Da-
finitionibus consequi, ifa ostendit Galilaei, Si sint 4 mag-
nitudines 4, B, C, Dita comparatae, ut, quoties ma >==<pB,
etiam wWCD>=—=<pD, eit A:B=C:D. Si enim ’ non_sit
A:B=C:D, it e. g A maior ea moguitudine A—E, quae-
ita comparata est, ut sit A—E : B—=C:D, poteruntque ex Pru-
positione Galilaei 2 walia aequemultipla maA, wC p‘rimae
ac tertiae, pariterque aequemultipla pB, pD secuudae et quar-
laeinveniri, ut sit quidem mA> pB, at non simul mC>pD,
quod est conua hypothesin. Atque haec est Galilaei Propos. 3

Pariter denique Definitionema 7, V. ex suis Definitionibi«
ita dcducit Galilaei. Si sint 4 magnitudines &, B, C, D
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itacomparatae, utsit guidem mA > pB, at non simul mC> pD,
erit A:B>C:D, vel A maior erit ea magnitudine, gquae ita
comparata est, ut ad B eandem rationem habeat, quam babet -
C ad D. Si enim A non maior est ista mngnitud)ne, illi aue
acqualis, ant minor ea erit. Si illi aequalis sit, erit ex Pxoy.
1. Galflaei, guoties mA>pB, etiam mC>pD, quod est
contra hypothesin. Sin autem prima A minor sit ea mavm- '
tudmc, quae ad sotundam eandem ranonem lnbet, quam ter-
'tia habet ad quartam, id indicio est, tertiam maiorem esse ea,
quae ad quartam eandem habet rationem, quam prima ad secun-
dam. Erit itaque aliquo C—E ita’ comparata, ut A : B==C—E :~D,'
adeoque ex Prop. 1. Galilaei, quoties mA>=<pR, eric
m(C—E)>==<pR, At posuimus mAD>pB, itaque elic
m(C—E)> pD, ‘unde multo magik mC>pD, quod est con-
tra hypothesin, Fieri igitur nequit, ut A ‘non misior sit ea
magnitudine, quac ad B eandem rationem habet, quam Cad D
maior itaque erit, sive erit A: B>C D, quae est Propositio-
4 Galilaei.

Borellus autem, de cuius dubiis contra Euclidis me-
thodum mox videbimus, pariter ab alia maguitudinum. pro-
portionalium et non proportionalium Definitione progreditur,
distinctis casibus, quibus illae ‘magnitudines vel commensura-
biles' sunt, vel non. 'Nempe si quatuor quantitatum prima
‘.ecund'lc, et tettia quatiae aeque multiplae fuerint, vel asdvm
. pars, vel caedem partes : quatuor quantitates vocantur propor-
uomles commenmrabﬂen » et proportio (ratio) commensurabi-.
lis quantitatis’ pnmae ad secundam eadem vel aequalis propor-.
tioni (rationi) quantitatis tertiae ad qnamm. Sin sutem quan-
titas prima maior (vel minot) fuerit illa guantitate, quae ad
‘secundam eandem rationem commensurabilem habet, quam
tortia habet ad quartam: vocatur ratio primae ad secundam ma-
ior ( vel minor) commcusurabili ratione tertiae qd‘qu'artam.\
8Si.vero quatuor quantitatum antecedentes fuerint incommensu-
rabiles consequentibus, et raiio quantitatis primae ad ‘secun-
dam miasior (minor) fuerit, atque yatio quantitatis- tertiae ad
quartam Ainor (maior) sit eaden tertia commensurabili vatio-

-
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ne: vocatir ratio primae quantitatis ad secundam maior ( mi-
nor), illa incommensurabili ratione, quamn tertia habet ad
guartam. Denique si in quatuor incommensurabilibus quanti-
tatibus vatio primae ad secandam non fuerit maior nec miuor
- s ratione incommensurabili, quam tertia habet ad quartam:
‘tum tatio incommensurabilis primae ad secundam eadem vo-
catur rationi tertisc sd quartam, et quatuor istae quantitates
.vocsntur proportiondles incommensurabiles. His deinde Defis
nitionibus snam groportiomh'nm theoriam superstrait, et de«
nique ad“finem libri Euclideas Definitiones ut theoremata o
suis deducit, Et ipse etism Barrovius judicat, eius metho.
dum in se spectatam edmodum pulchram et elegantem esse
(Il c. p. 353 et 314.) et, si nulla daretnr alia, haberi posse
pro sufficiente ac satis absoluta, ac fuisse eum in sua metho-
 do exstruenda feliciorem quam in Euclidea diruenda, Displi-
cet tamen ei in Definitionibus Borelli generaljn subiecti di-
stractio , et per inferiora circnitus, quum davi possit et ab
Euclide exhibeatur vationum aequalium omnigenarum (ut et
(inaequalium) proprictas aligua generalis, ex qua possunt uni-
vevsaliter definiri. Minus placet rationum incommensura-
bilium negativa Definitio, et pracposterum videtar ex inaequa-
litste de aequalitate statuere. Omnis porro doctrina prolixior,
et domonstrationes plerumque apagogicae anfractuosae viden-
tar. Deanique potissimum displicet Bartovio harum definitio-
num ad specisles materias applicatio. Non enim, ut apud
Euclidem v. c. in 1, VI. aut 38, VI. definitionum ope statim
innotescit, aut ex iis promte deducitur rerum proportionali-
tas, sed ex intermediis propositionibus, iisque non adeo com-
prehensu facilibus, et per indivortam mgumentatiouem comn-
probatis demanstratur. Ad eas autem, quas comtra Euclidis
doctrinam Borellus affert qb|ecuones praeter ea, quae supra
habuimus, Barravins monet ( p. 313 sequ. coll. p. 306.) ob-
scuritatem illam, quam Euclidi obiiciat, vel, in r¢ ipsa posi-
tam essa, vel ex interpretum incaria, vel e discentium culpa
repetendam osse. Rem i[;saim quidemn habere omuivo aliguid
" dilficultatia él‘opter uymvn‘:’cn'inn‘v'q:nnixtorun), sic ut nemo non

)
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arduum esse fateatur, affectionem aliquam proportiou-li&u
aeque congruim dep}'ehenda}'o, definitionem aliquam cunctas
rationum aequalitates complectentem exhibere. Quod et hine,
‘patea‘t, quod praeula‘rﬁ viris huic morbo remedium adhibere
connisis bectenus actidorit, ut vel nihil praestiterint omnino
sufficiens, aut viis' institerint prolixiovibus, néc minus impe-
ditis’, et implicitis, ant methodos saltim tradidevint culpae
cuiquam graviori subditas: cacterum Enclidis verba esse cla-

riésima, nullam in vocabulis amphibologiam, aullum a proli- .

‘xitate taedium , semperqure directissimum adhibere discursum,
hinc tantam obscuvitatem aut difficultatem subesse: mon posse,

nisi quis arcanam, nestio quam, naturant, omni definitionem .

ingrediente proportione priorem, quae certe nulla sit, somi-
niare velit. Interpretes omnino rom omnem exemplis illustri-

- bus et appositis illustrare debere, nec eos forte ab omni cul-

pa liberari posse. Maxime vero discentes sibi plerumqué de-
esse, Quum, enim definitionis verba clarissimna sint, quotus.
quisque tamen sit, qui iis penitus intelligendis opei’am navet,
qui tantam a suo stomacho patientiam impetect, ut trium li-
neolarum sensum accurate perpendat? Neque vero (ibid. p.
519.) Euclidem eapropter definitionem suam 5. V. insufficien-
tem iudicasse, quoniam in libro VIL adlibierit aliam. Sibi
minus probata, nedum improbata proferre abliorruisse sane
ab Euclidis ingenio. Contra potins, quia septimi libri defini-
tionem ommigenae proportionalitati deprehenderit hand com-
_petentem , selis, utpote symmetrorum proportionabilibus ‘adap-

" tabilem, hanc vero compeverit universis congruam, ideivco,

‘dum hic Joci general,em inivet analogiae tractatum, illa reiecta
hanc amplexatum esse ijure mevitpque. Illam vero (20. Det.
VI[) symmetris propottionalibus applicuisse non tim neccs-

sitatis quam commoditails gratia, quia nonuihil ad vulgarem

captum istius specialis materiae vespectu facilior ac simplicior
visa fuerit. — Ilis, quae Barrovius habet, addi potest 5 mil-
tis editoribus, et praecipue Rob." Simsoni, ut supra diximus,
Defin. 3, V. et 8, V. in quibus paviter de rationibus et fa

tiouum acqualitate serma cst, serius additamentum éssé vi-
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deri. — Denique Barrovius addit, quod Borellus criminetur,
facillimam Propositionem: si quatuor maguitudines proportio-
"males fueriut, ot prima superet secundem , tertiam quoque ne-

- cassario excedere quartam, ¢ Definitione Euclidis derivari non’

posse, § (hum omuino ‘esse, et posss facillime illam e doctri-
»a Euclidis demonstrari. Ipse etiag ciusmodi demonstrationem
exhiber indiréctam, sed perspicuam.  Atque ita omnibus illis

priscae actatis obiectionibus satisfactum esse videri poterat. At

secentiori setato Euclidis theoriam acerrime denuv impugnavic
Thom. Simpsou. (Elem. of Geometry Lond. 1800.) Is nempe,
postquam ipsius Rob. Simsonis, magm illius Euclidis admira-
lotil et propugnatovis verbis. docuerat, verba, muior, cadem

sive acquulis, minor, de maguitudinibus et rationibus diverso ’

prorsus sonsu dici, adeoqup non licere Axiomata de magnitu-
dinibus aur aequalibas aut maequuhbu,s proposita immediate ad
rationes applicare, unde etiam ipse Rob. Simson vulgarem

“Propos, 10, V. demonstrationem reiiciat, addii, omnem Rob.

Simsonis obiectionem eo niti, quod neget, tuio sumi possc,

_vationem 4:C non posse simul maiorem ac minorem esse ra~

tione A :B. At ita ex Defin. T, V., punquam quemquam scire,
posse, an ratio A: B maior awt minor sit ratioue C:D. Nem-
pe Euclidem dicere quidem, esse A:B>C:D, si accideric

‘unquem , ut mA>nB, pec tamen simul mC>nD, Vaum

enim vero, quum inter multipla tertiae. et quariase pro lubitu
sumta quasdam etiam ita comparata ‘esse possiut, ut sit pC> ql)
‘ut Dcﬁniu'o sibi constet, demonstraudum e1se, tum nungquam
fieri gom. ut sit simul pA=<qB. Hot enim si fieri posset s
assot ctiam ex Defin. .7, V.. A:B<LC: D. Usquedum muu
hac praestetur, quod fieri posse haud negare velit, quamvis
difficile ipsi videatur, nullius usus esse Definit. 7, V. et tutum

Euclidis aedificiuty theoriae Tproportionum fundamento parum

valida superstructum videri. Hinc etiam ipse Propositioncm
10, Vv; 13, V et reliqua iis, aut Defnitioni 7, V. innixa proc-
sus omittit, Caeterum sibi persuasam esse dicit, habuisse
omuino homines ante Euclidis tempora aliquam -rationum et
proportionum notionem magis minus Jistinctam, quam Euclidea
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aliquantum expoliverit, quo facilius incommensuirbilibus ada-
ptari p'oss:t, ita vero primam et originariam huins notionis for-
mim adeo immutatam esse, ut aliqua ingenii vi- opus sit ad
eann in Euclidis Definitionibus agnoscendam. Caeternm mul-
‘tum subtilitatis et acuminis habere hanc Enclidis theoriam , at

" subobscuram sibi videri, adeoque tantis laudibus efforri, ac a
Rob.-Simsone fiat, haud debere.

Gravia haec contra Euclidis theoriam dabiz removeri ta-
men videntur observatioribus, quibus PHeiderer et Nordmark
eam stabilire tentarunt. Prior quidem in Dissertat. Academvica:
Expositio- sc Dilucidatio Libri V. Element. Eaclid. P. f. Tu-
bing. 1782 (Pars II. nunquam prodiit), et potissimum in

- Dissertatione_inserta Promtuarii Mathematici Nindenburg, 7, e¢
8. fasciculo p. 257. sqq. et 440 sqq. ad defendendam Euclidis
theoriam haec fere habet, gnae, quantum Beri potest, bre--
© vissime hic sistimus. .

§§. 1—8. Qui rationem’ duarum magnitudinem eiusdem
geneﬁs A, B iuter se commensurabilium indicare volunt, do-
-cent, ‘esse magnitudinem A ‘magnitadinis B aut aliquod mul-
tiplum, aut aliquam partem, aut aliguas paftes, vel esse aut
A=mB, aut An!B, aut A="B, ubi m, im exponentis

. n n n, n
nomine veniunt: sin auvtem A et B incommensurabiles sint,
docent, esse A> B et <ﬁ—1-B,'ubi L et et limite; ox- .
. n n n n

ponentis rationis A:B vocant. Unde, si quentitates sunt com-
mensurabiles, erit vel A=mB, vel nA=B, vel nA==mB;
_sin autem sint incommensurabiles, etit nAD>B; at nA<
(1=-1) B. Atque in hac ultima expressione de nulla magni-
tudinum divisione, sed de multiplicatione tantum i. o,
repetita additione sermo est, quae simplicior est divisione. .
Caeterum Euaclides, qui hanc ultimo Joco-pasitam expressio- ~
nem adhibet, pariter ac Archimedes (de sphaera et cylindro
Libr. 1. et quadrat. parabol. Praef.) tacite postulat, eiusmodi
magnitudinum homogenearam minorem ita multiplicari posse,
" ut superet maiorem. _ _ S
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- §5. 9‘-12 Duas uuoneu A:B, C:D vulgo aequales esze
dicunt, si commensurabiles sint A et B, adeoque etiam C ot
D, quando eundem utraque ratio exponentem habet, aut, s
mcommemurabllea sunt, quandd utriusque exponéns intra eos-
dem aemper terminos cadit, bh. e. priore casu, si A=mB,

debet etiam' esso C=mD; si A=;11B (vel, quod eodem redit,
si nA==B) debet simul B=:-‘D, vel nB=D; si A=";‘B (vel

nA==mB), debet ctiam C—_——: D, vel nC=mD epse: ‘sin au-

tem incommensurabiles sint, debet pro numero quocunque n,

pro qno est A>‘;“B<r-:~i-'3 etiam esse C>:—1D< (r::-l) D,

‘vel ', ut aliter'dicamus : quoties nA>rB, at < (r<=1)B, de-
bet otiam esse nC> 1D, at < (1~1) D, et vice versa. Eucli-
. des autem in Dofinitione V. 5. ad aequalitatem rationum A:Bet
C: D postulat, ut quoties pA > == < mB, sitsimul nC>=<mD.
Euclidis itaque Definitio, quod ad quantitates commensurabi-
Jes attinet, eo quidem respectu plus continet quam -altera,
quam vulgarem vocabimus, quod non tantam vult, si nA==mDB,
" debere stiam esse nC=mD, sed etiam addit, quoties nA> <mB,
debere otiam esse nC> <mD, 1d vero nikil difficultatis ha-
_bet, et imservit omnibus una expressione complectendis. Conr-
1ra sutem (§§. 5. 36.) eos quidem casns (quum m, n pro-
prie pro numeris unitate’ maioribus sumantur) non expresse
habet,. quibus vel A==mB, vel nA‘——-B; tacite tammen €os com-
plectitur. Nempe, si A=mB, erit simul pA=pmB. Ut ita-
que esse possit A:B=C:D, ex Euclidis Defiuitione simul
esse debet pC:=pmD, ndebque C=mD. Pariter, si nA=<D,
-erit simal 9nA=bB. Ut itaque esse’ posit A:I=C:D), evix
ex Euclidis Definitione simul pnC==pD, adeoque nC--
Quod vero'ad quantitates incommensutabiles attinet, ut dxon
possit. esse A: B-—-C D, ex Euclidis sententia, quotics
nA> =L mB, esse debet simul nC>=<mD. In his autem
‘conditionibus manifesto continentur conditiones Definitionis
vulgeris, quibus, si nADTIB< (14=1)B, esse debct simul
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nC>tD & (1) D. Nec opus est iam pro” mubiiplo aliquo
nA determinare multipla proxime se insequentia rB, (r-}-1) 13,
quae ad limites rationis determinandos pertinent, atqite hacte-
nus simplicior est Euclidea ratio. Semper itague, quae ex Bu-
- clidis Definitione proportionalia sunt, proportionalia sunt etiam
ex Definitions vulgari. -

Contra vero, quoties ex vulgari Definitione sit A:B=C:D,
etso etiam aequalitatem rationum ex Euclidea Definitione, 2210
lor, expositis §§. 14—30. antea quibusdam propositionibus fa-
cillimis , quae ad doctrinam d¢ multiplis ot aequemultiplis per-
tinent, et quorum pars est apud Euclidem Prop.1, V32, V;
3, V, aliisque, quae hio pro Axiomatibus vel Lemmatibus
sumere liceat, v. ¢ si a=b, esse ma==mb, ot Yice verss;
contra, si a>b, esse ma>mb, et wice versa (cf. Axiom. ad
initium libri W.) ita fere §§. 31—46. demonsirat. Ut dici- pos-
sit, esse A: B——-—'C.D, si magnitudines sunt commensurabiles,
ex vulgari Definitione erit vol A=< mB, et simul C=mD,
vel nA=B, et simul nC=D; vel mA==nB ‘etsimul mC==nD.
Sit (§§. 31, 32.) 1.) A=mB, et C=mD, erit itague, si p
denotet numetum quemcangue, etiam pA=pmB, et pC=pmD.,
Itague, quoties pa>=<qB (g pariter denctanie numerum
‘quemcunque) exit etiam pmB>:=<qB, adeoque pm>==<gq,
unde et pmD>=<qD i. e. pC>=<qD. .

Sit2.) nA—=B, nC=D, erit etiam qnA=qB, et an_—_-aiD.

Itague , quoties pA>—=<qB, ectiam pA>=<qnA, et '

p>=<qu, adeoque pC>=<LqnC i e, pC>==<qD.
Denique sit 5..) nA==mB, et simul nC=mD, erit ita-
que, quoties pA>==<gB, stiam npA>=<nqB. At, quum
nA==mB, eritpnA velnpA==pmB , itague, quoties pA>==<qB,
en't‘me>—‘<lqu vel pm> =« ng, ‘adeoqus pmD > =g
n ngD. AtobnC==mD (hyp.), erit pnC==pmD. Ttaque, qnouel
pA>=<qB, ait pnC>=<ugD, vel pC>==<qD. Quo-
ties igitur ex vulgari Definitione duae rationes quautitatum
commensurabilium acquales sunt, oaedem enam acquales sunt

ex -Euciidea De¢finitione. )
o
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8i autem (§§. 33. 34.) quantitates sint incommensurabiles,
erit ex vulgari Definitione A :B==C:D, si quoties pA> 1B
(1) B, simul etiam [uerit nC>rDC (r4-1) D. Itaque,

* quoties aA>mB, esse debet mB_<tB, adeoque m=<r,
ot mD==<rD- Quoties igitur nA>mB, erit nC (quod ex
bypoth. >1D) >mD. Quoties antem nA<mB, esse dobet -
mB=x=> (;u]-l)ﬂ » adeoque m=>> yai.{ , eemD=> (r-H1)D,
adeoque nC (quod ex hypoth, < (r1) D) erit <mD. E,
quum hoc casu nunquam esse possit nec nA=—mB, nec nC==mD,
pariter quae ex vulgari Definitione proportionales sunt qua-
guor quantitates incommensurabiles, proportionales er}inr.otim
ex_Definitione Euclidea.~ Omnibus itaque casibus certi esse
possumus , quantitates, quas ex una Definitione proportionales
sse dicimus, proportionales esse etiam ex altera Definitione
diiudicatas. .

Hactenus de agqualitate duarum ratonum dictum ests Ve-
siamus nunc (§§. 37—46.) ad rationes inaequales. Et hic qui-
dem (§. 38.) distingui. -possunt varii casus, prout in utraque
ratione ‘Quantitates sint commensurabiles; vel in utraque in-
commensuubdes, vel xn una commensuub:lm, in altera in-
sommensurabiles. - Siut itaque 1. (§. 39.) A et B pariterque
C. et D commensurabiles, eoritque ex vulgari Definitions
A:B>C:D, si exponens ratonis A:B maior est, quam ex-
ponens rationis C: D et vicissim, fraque , si A==mB, debet

_esse CLmD ; si A-—=:B'; erit C{,llD; si A='EB. arit

C« —-D‘ vel, ut aliter dicamus, si A=mB, at C<mB; si
uL_B, atnC(D,,san_..mB, atnC(mD entA B>C:D,
e vicissim, Siot deinde 2. (§. 40) A a1 B commensunhles,
- € et D incommensurabiles, eritque ex ‘communi Definitione
A:B>C: D, si A=—mB (ubi sumitur m._> (v4=1), urus
nempe maiorum limitum secundae rationis), at C >D < (+-1)D,
sdeoque C<n§D: vel, si nA=B, at' nC<D, vel si nA=mB
(mmto iterum =2 (r1)), at nC>1D ¢ (r+41) D, adeo-
qua iternm nC<mD. Tam hi quidem casus, ubi in uiraque,

4 o ) .
\ ’
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aut in priore saltim ratione quantitates ocourrunt commensu-
rabiles, non -expresse memorantur in Euclidis Definitione,
non tamen oxcluduntur. Nempe (§. 44,1) si A=mB, et
C<mD, sit C4-E=mD. .Quotiss jgitar C=<E, erit 2C==
<C+E i e 20=<mD, at24(=2mB) >mB, ubiigiturha-
bemus aequemultipla primae et tertiae 24, 2C, quorum illud ms-
fus est multiplo aliquo secundae mB, hoc vero non malus aeque”
multiplo quartze mD. Sin sautem C>E, sumi potest aliquod
wultiplum magnitudinis Ev. ¢. rE> C, vel C<1E, itaque rC-
C<LrCH-1E i. e. (r+1) C<Lr (C~-E) <rmD: contra vero (r+1)
A>rA i e. >rmB, Si deinde (§44, 2.) nA=8, at nC<D,
nempe D=nC~E, erit, 1i C=<E, sdeoque nC+C<nC~-E,
vel (n41) C=<D, 2n41)C=<2 D: at (n+1) A<nA
vel >B, adeoque 2 (n+1) A>2B. 8in autem C>E, sit
C<1E, eritque rnC+-C<mCA-E i. e. (m—+1) C<r(nC+E)
vel <rD: contra autem rmA=j=A vel (tu~4-1) A> mA vel >1B.
Denique (§. 44, 3.) si nA==mB, at nC<mD, nempe mD—nt
C~+E, erit; si C=<E, nC+C—<nC+E i. 6. <mD: at
(n<-1) A>nA i.e. >mB. Sin autem C>E, et sumator C<
1E, erit denuo mC4C< mC—~rE i. e. (xn+1) C<r (nC+E)
i. e. <imD: at (mn+1) AD>rA i e.'>rmB. Senlper ita-
que habemus aligua aequemultipla primae ac tertiae, quorum
illud quidem maius est aliquo multiplo secundae, hoc vero
non maius aequemultiplo guartae.

Contra vero (§. 45.) si ex Euclidis Delinitione est A:B>
C:D, nempe, si pA>gB, at pC=<gD, sitque A=mB, erit
C<mD. Nam ob pA>qB, vel pmB>qB, erit et pm>q,
adeoque pmD>qD. Av pC=<qD, unde umper pmD > pC,
vel mD>Ci. e. C<mD.

Pariter, si, rehquxs manentibus, sit nA—'B, erit nC<D.
Nam ob nA==B, erit 'qnA==qB.. At ex hypoth. pA>qB,
itaque pA>qnA, et p>qi, adeoque pD>quD. At ex hy-
poth. pC==< 4D, adeoque an—-<( D)

:‘deoque semper pnC<pD, et ‘nC<D. Denique, i caeteris.

manentibus nA=mB, adeoque pnA._me, yel npA——mpB,
Euclid, Element, P, Il Y
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erit, ob pA>qB (byp.) npA>ngB, adeoqué mpB>nqB, vel
mp>nq, adeoque mpD>ngD. Ac pC=<3gD, adeoque npC
=<ngD, et npC<mpD, et nC<mD. Rationes igitur huins
generis, quae ex Euclidis Definitione inaequales sunt, insequa-
Jes etiam sunt ex communi Definitione.

Veniamus iam ad eos casus, quibus. prior ratio A:B ha-
bet quantitates incommensurabiles,, et tum erunt vel C et D
commensurabiles, vel mon. 8int commeasurabiles (§. 41.),

eritque  ex vulgari . Definitione A:B>»C:D, si'A >-.:; B
<'.:i'_!B,. at C wvel =%D vel <r;D, adeoque, si
n

‘nA>IrB, at nC=<rD, et vice versa.' "Denique sint
(§. 42.) A et B pariter ac C et D incommensurabiles, eritque

) . x 1)B
ex vulgari Definitione A:B >C:D, si A > —B < (%-) ’

() (r—1)

at untum cC> D< D, vel adeo C<K - D, ita-

que iterum, si nA>l‘B, at nC<rD et vice versa,

Ex his omnibus deinde §. 46. concluditur, Definitiones,
V.5.et V. 7, continere conditiones et proprietates rationum in-
ter se acqualium, aut i]uarum uua maior est alters, quae in
\‘;ll]gaﬁ notione —ihsunt, variosque ibi obvios casus, generalis-
sime, et ita, ut ad paucissimos terminos omnia reducta sint.

_ Ex sola deinde Euclidea definitione rationum aequalium
aut inaequalium, seposita prorsus vulgari notione, deducit
Pfleiderer §§. 48. 49. 50. sive (§. 48.) magnitudines A, C
ipsas cum quibusdam aequemultiplis -magnitudinum B, D;
sive magnitadines ipsas B, D cum quibusdam aequemuluphs
magnitudinum A, C; sive demque (8. 49.) guacdam aeque-
mudtipla magnitudinum A, C cum quibusdam aliis aequemul-
tiplis magnitudinum B, D comparemus, esse aut 1) quoscun- )
que numeros integros, exclusa unitate, p, q denotent, semper
simul pA >=<qB, et pC, >=< gD, aut 2) pro nonnul-
lx'l numeris integris n,in (iterum exclusa unitate) nA>mB,

“at nC-—<mD. (Esse quidem etiam potest, ut sub finem §. 50.
, obsmvatm, uC>mD, ct nA=<mB, at hic casus redit ad
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priorem, litteris A et C, B ot D inter se permutatis). Hinc
efficitur §§. 51—-54. omnes casus, qui in comparatione qua-
tuor magnitudinum obtingere possint, aut sub Defin. 5, V.,
aut, sub Def. 7. V. comprehendi, adeoque rationes aequales,
maiores, minores eodem modo sibi invicem opponi, quo {'ulgo
magnitudines aequales maiores, minores, ut itaqué unum alte-
ram' excludat, nec cum illo simul consistere possit. Quod’ ip-
sum (§. 55.) Saccherius quidem demonstrare studuit, at non
prorsus felici successu. Quibus omnibus siinul sublata esse du~
bia Thom. Simpson patet. ,
Praeterea §. 56, alia adhuc ratione idemp conﬁnmtur, maxime
ope eorum, quac supra ex §§. 44, 3. evicta sumt. Nempe 1)
si A:B=C:D, adecoque ex Defin. 5, V. semper simul
'nA>=<mB, et nC>__<mD, adeoque nunquam nA>mB
et simul nC=<mD, nec nC>mD, et simul nA=<mB:
tum non esse potest nec A:B>C:D, nec A:B<B:D ex Def..
-7, V. 2) Contra, si nec A:B> C:D, nec C:D> A:B, esse de-
bet A:B=C:D. Nam si nA=—mA, nqn esse¢ potest nC>mD,
nam tum foret C:D>A:B (Def. 7, V.) conua hypothesiny
nec n€<mD, nawquo tum foret (ex §. 44, 3 et Def. 7, V.)
A:B>C:D Pnriter contra bypothesin; itaque esse. debet
A:B=C:D. Sin autem nA>mB, erit etiam nC>mD ; nam-
‘que si esse posset nC==<mD, foret' A:B> C:D contrd hypo-
thesin. Denique, si nA<mB, debet- pariter esge nC<wD,
nam, si foret nC=>mD, esset C:D> A:B (§. 44, 3. et Def.
7, V.) Iitaque tum semper est simul nA>=<mB et nC>
=<mD, adevque ex Def. 5, V. A:B:=C:D. 3) Si non est
" A:B=C:D, itaque (Def. 5, V.) non semper simul nA> =<
mB, et nC>—=<mD, erit pro quibusdami numeris iuntegris
n,m aut «) nC> <mbD), dum nA=mB:tum vero primo casu
est C:D> A:B (Def. 7, V) altero est A:B>C:D3(§ 44,' 3. et
Del. 7, V.), aut erit ) nC=<mD, dum nA>mB, at tum
A:BSC:D (Def. 7, Vi) aut erit y) nC==>mD, dym nA<
mB: tum vero C:D>»A:B (Def. 7, V. et §. 44, 3.) 4) Si
A:B>C:D, adeogque (Def. 7, V.) pro quibusdam numeris 1,
m est AAD>mB, at n9_<mD tum ) nOW Pso Bumeris qui-
buscunque n,m simul erit nA>_._<mB, at 1CD>=<mD,

N
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adeoque non erit A:B=C:D (Def. 5, V.) nec g) tum ome
petest sBLC:D aut C:D> A:B i. e. pro nullis numerio in-
egris p,q simal esse potest pC>qD, a5 pA_<qB. Nam ob
nA>mB, at nC=<mD (hyp-)est etiam pnd>pmB, atpnC
=< pmD, aut pmD=>pnC. Et si pC>qD, est etiam npC
vel ppC>> ngD, adeoqne semper pmD > ngD, vel pm > nq, ade-
oque et pmB>ngB, unde tanto magis prA > ngB, adeoque pA
>qB. Atque etiam ita Z%hom. Simpson dubia remota suat.
Denique observat Pfleiderer (§§. 57—62) si sit nA==nB,
et .nC==uD, fore etiam A=B, et C=D, adeoque pront pA <
=< qB, i. e. pront pA>=—=<qA, fore p>==<q adeoque et
PCO>=<qG i e&. pC>===<LqD, ac proinde A:B=C:D, vel
posse Definitionem 5, V. ectiam ad 2equemultipla omuium 4.
magnitudinem applicari, et nominatim (§. 60. Nr, 1.) si fnerit
A=B, C=D esse A:B=C:D: pariter idem valere de Defin.
7, V. Vice-versa etiam, si A:B=C:D, esse simul AD> =<«
B, ot C>==a<D (vid. infra’ Prop.); sin autem A:B>C:D,
esse debere C<D, si A==<B; ‘contra vero esse debere A
B, 8i C=>D fuerit. ' .
Nordmarkius autem (in Nov, Act. reg, Societ. Upsal. Vol.
VI. Upsal. 1799. Nr. XIIf, Lacunae in doctrina Proportionum
Euclidea animadversae expletio.) ita in hac re versatur. Post-
quam obiectionem a Thom. Simpson factam contra Defin. 7,
V. attulit, fatetur omnino §,3. illa ipsum probandi nervum hu-
ius Definitionis prorsus esse incisum , frustraque ad Principium
- Contradictionis immediate provocari, ex rationibus ab ipso
‘Rob. Simson exhibitis patere ait, Omnia autem, §. 4. addit,

ox proportionum theoria omittere, quae ad rationes inter se

inaequales pertineant, ut Thom, Simson fecerit, non sine doc-

‘trinae proportionum jactura feri posse. Adiicit praeterea §. 5.
.multa etiam alia esse, quae nexum inter multiplicium attributa

spectent, et adhuc quaeri possint, v. c. 52 mA=mB, at mC
<mD, an tam A:B>C:D. I vero Euclidem omittere. Quin
(§. 6.) ipsam etiam Définitionem 5, V. internae possibilitdtis
demonstrationem desiderare, neo satis de nexu inter aequemul-
tiplicium proprietates cogitasse Geomelras, ant ceite non satis

. cante sewper loqui. Iia v. c. ipsum Barrovium p. 284. haec
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habere: »-Acvidere potest in aliquo casu simultaneus iste de-
factus, excessns aut sequalitas etiam quantisminime proportio-
nalibus; ast solis proportionalibus universaliter convenit. » - id
gutem (de aéqualitate) falsum ésse, Si enim vel semel simal mA=
nB, et mC=nD, necessario, quoties pAD>==<qB, esse etiam
PC>=<qD. Pariter (§. 7.) sisemper simul mA> <;IB, etmC
> <nD, fore etiam semper gmul mA=Bnet mC=nD, ande
prior condiuio‘proprie sufficiat scopoDefinitionis 5, V. Necesse
itaque esse (§. 8.) notarum characteristicarum in Def.’5, V., ot
7, V. obvisrum pnrtini per mutuum nexum absolutam necessi-

" tatem, partim compossibilitatem independenter ab ipsis Def-

nitionibus demonstrare. Quod si non factum sit in Elemen-
tis Euclidis, id non ipsius auctoris, sed'sine dubio temporis,
quo plura deperdita fuerint, culpam esse. Praeterea sibi in
animo esse, consensum quoque notionis vel definitionis quam
vulgo de Proporionibus in Arithmeticis afferent, cum Eucli-
dea ex ipeis his Definitionibus ostendere, Praemittit autem
-§+ 10, Lemma 1. supra ad 3, V. ipsis auctoris verbis allatum:
\ quod brevitatis caussa ita exprimere liceat: Si sint quotoun-
que magnitudines A,B,C,D.... et aliae ipsis numero aequa-
1es ¢,8,7,0:... quae binde sumantur in eadem maltiplicitate ,
sit sutem perturbata ipsarum multiplicitas b, e. sit

A=mBety=m39d

B=nC-g8=ny

) C=pD-a=p8
erunt ex aequo etiam aequémultiplicel, sive quantiplex est A
magnitudinis D, tautiplex erit @ magnitudinis 4. Quod qui-
dem Nordmarkius more Geometris solemni demonstrat, ut ad
3, V. vidimus, ex nostra autem expressione statim patet, dum,
tam A=mnpD, quam a=pnmd ==mupd. Atque hoc quidem
Lemma ab Eaclide praetermissum esse miratur Nordmark,

) quamvis cum 8, V. arctissimo vineulo coniungathr, et omnia

doctrinae proportionum arcaha eo referentur, praesertim, quum
in Prop. 20. 21, 22. 23, l. V. semper uterque casus quantiti-
tum ordinate et perturbate sumtarum ostensus sit. Huic addic
Lemm. 2. quod ita babet: &) Si duse quantitates commensu-
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sabiles sint, erit 1) aliqua unins multiplex aequalis alicui alte-
rius multiplici et 2) vice versa.. 8)8i autem duse maguitu-
dines incommensurabiles sint, 1) non erit-aliqua unius mulu-
plex aequalis cuidam alterius muliplici et 2) wice versa. Quo-
rum a, 1. et ope Lemm. 1. etiam &, 2. facile probatar, unde
#) 1. 2. apagogice derivantar. His praemuns sequentia habet
theoremata, quae primum ordine iunctim afferemus.

Theor. 1. Si vel semel acciderit, ut existente mA==uB,
sit etiam mC=nD, erit A:B=C:D. -

Theor. 2. Sj, quando m4> <uB, sit etiam semper mC
> <nD, erit A:B=C:D.

" Theor. 3. Si, quando mA>nB, semper etiam sit mC>
uD, ot vicissim, quando mC>>nD, semper etiam sit mA>nB,
erit A:B=C:D. '

Awque haec quidem ad ostendendum mutuum xllum, qui
inter multiplicium symptomata in Defin. 5, V. intercedit, ne-
xum. Observat Nordmark. addi adhuo posse: si sit A:<B=C:D,
esse etiam C:D=A:B. Quamvis enim nimiam identitatis spe-
ciem prae se ferant Thesis et Hypothesis (unde etiam omise-
rit) adsertum tamen non constituere propositionem plane iden-
ticam, quae prae evidentia demonstrationem non admittat. Ex-
cludi enim semper debere in Propositionibus ita conversis bi-
nas adsumto contrarias hypotheses.

Theor, 5. Si acciderit aliquando, ut sit mA==pB, led mC
<uD, erit A:B>C:D.

Theor. 6. 8i A:B>C:D, sitque mA-—-<nB, erit mnC <aD,

Theor. 7. Si A:B>C:D, sitque mC>nD, erit mA>uB.

Theor. 8. 8i A:B>C:D, sitque mC=nD, erit mA>nB.

Atque haec quidem ad Defin. 7, V, pertinent, et nomina-
tim Theor. 7. obiectionem Simpsonianam directe et funditus
tollit. Religua consensum notionis vulgaris aut Arithmeticae
cum Definitionibus Euclidis ostendunt. )

Theor. 9. Si (ex Euclidea Definitione) sit AF:B=CE:D,
atque B et D in aeque multas partes quotcunque, utrimque
seorsurh aequales, dividantur, quarum unaquaeque in B sis
=G, et unaquaeque in D sit=II, adeo, ut G et H ipwas Bet
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D ‘aequaliter metisntur; auferatur porro G ex AF, quotics
potest, donec vel nihil, vel se minorem relinquat: dico,
" toties auferri posse H ex CE, quoties G ex AF; et codem
modo superesse vel nihil, vel aliquam ipsa II minorem (i.
¢. si quantitates AF,B, CE, D ox Euclidea Definitione propor-
tionales sint, proportionales sunt etiam ex vulgari notione.)

Theor. 10. Est conversum praecedentis.-

Theor. 11, 8i fuerit AF:B> CE:D (ex Euclidea Definitio-
ne); dabuntur aliquae tam parvae magnitudines G et H, quae
_ipsas B et D aequaliter metiuntur, ut G ablata ex AF quoties
potest saepius in hac contineri deprehendatur, quam I in CE, ,
quando nempe H ex CE aufertur, quoties potest. (Aliter: s
ex Enclidea Definitione AF:B3> CE:D, erit otiam ex vulgari
Definitione AF:B>CE: D),

Theor, 12, Conversum praecedentis.

Ut autem methodus viri acutissimi uno certe exemplo pa-
teat, liceat adyonera, quam Theorematis 1. dedit demonstra-
tionem.

Theor \

Si vel semel nccldeut, ut existente mA=nB, sit etiam
mC=nD, erit A:B==C:D. (f 336.)
~ Dem. Sint E, G illae ipsarum A, C aeque muluphces,
et F, H illac dequemultiplices ipsarum B, D, quae faciant
E=—F, et G==H: sint autem I, L ipsarum A, C utcumque ae-
quemultiplices, et similiter K,M ipsaram B,D aequemultipli-
‘ces quaelibet, Hisce positis, quantiplex'est M ipsius D, tan-
tiplices sumantur, N, O, P, Q ipsarum E, T, G, H: et quan-
tiplex est H ipsius D, tantiplices sumantur R, S, T, U ipsa-
rum I, K, L, M. Erunt ergo N, O, P, Q, ipsarum E, F, G,
H aequemultiplices, et R, S, T, U ipsarum I, K, L, M,
ideoque ob E==F, ‘G=H, erit N=—=0, P=0Q. Praeterea erunt (3,
VI Net Plpsarum A et C aequemultiplices, stque O et Q ipsa-
rum BetD: pariterqueR et T ipsarum A erC, atque S et Uipsa-
rumB et D. Quiaiam Q estipsius H aequemultiplex ac M ipsius
D, atque H ipsius D tantiplex, quantiplex est U ipsius M: erit
(Lemm. 1.) Q ipsius D totiplex, quotiplex est U cinsdem D. Ergo

N
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Q et U aequales erunt. Sod quantiplexestQ ipsins B, tantiplex
est O ipsius B, et quotuplex est U ipsius D, totaplex estiS
ipsius Bs erge O et S sunt siusdem B sequemultiplices, adeoq
que etiam aequales. Ponatur fam I>rK; dico esse LM
" Quia enim R et S sunt ipsavam I et X uquemuluphcas, o I>
‘K; erit R>S, h. e, R>O h. e. R>N, - 8ed uiraque tam R
gnam N est ipsius A magir multiplex, quam N einsdem A est,
Ergo etiam T est ipsius C multiplicior, quam P eiusdem C est.
Unde erit T>P, h.o. T>Q, seu T>U- Sed L et M sum
ipsarum T et U similos. (esedem) partes: ergo otiam L>M.

Sit iam I=K, dico esse L—=M, Etenim ob I=K,
R==8, h. e. R==0, seu R=N. Quocirca R et N sunt qmm
A_aequemnltiplices;’ ideoque~ etiam T ot P ipsius C; unde T

=P, h, e.-T==Q, sen T==U. Ergo etiam L=M." . .
: Quodsi denique 1<K, dico, esse LM, ' Nam, ob I<K,
erit R<S, h e. RO, ésu RN, Ergo N est ipsius A mul-
tiplicior, quam R eiusdem A est: quocirca otiam P est ipsius
C multiplicior quam T einsdem C est. Unde P> T, seu TS
P, h. e. T=Q vel T<U, Undes etiam L<M.

Quum itaque ostensum sit, consistente ID> =<K, esse
quoque L>=—=<M, h. e. quando mA>==<nB, este
simul mC>==<nD, erit A:B=C:D q.e. d. (Aliter haec de-
monstratio ita sisti potest. Si mA=nB, et mCz==nD, erit,
quoties pAD =< qB, etiam pC>=<qD, adeoque (Def. 5,
V.) A:B=C:D. Nam, si mA=nB, et mC==nD, erit et mqA
=nqB, ot mqC==nqD. Itaque, si pA> =< B, erit npA>>
=<(:?:A ,adeogue np > =<mgq, etnpC>==¢ (::lg » adeo-
" que pC>=<&qD. Unde patet, hanc demonstrationem aliis
verbis candem esse, quam Pfleiderer dedit §. 31. Nr. 3.

His praemissis, Propositiones, quae ad thooriam Propor-
tionum pertinent, semper eodem rigore e vulgari Proportio-
nalium Definitidne atque ex Euclidea derivari poterunt, at de-
monstrationes o vulgln Definitione petitae, si iusto rigore eas
exhibere velis, plerumque longiores sunt. (CE Playhir ad
Def. 5, V.) V. c. Propositio 4, V. cuius demonstrationem
Euclid\em—mpn habuimus, e vulgari Definitione ita demon-
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strabitur, 81 A:B=C:D, erit etiam pA: qB=pC: gD, p et q
denotantibus wnmeros integros quoscunque, unitate hiud ex-

clasa., Nam 1) quando commemmablles sunit magnitudines
AetB; CetD; ob A:B=C:D (upp.) ex vulgan Defini-

tiono simul erunt Aﬂ=gB, et C=£D, adeoque et vti'mul
p5=‘;—18, et pC:.P;r'D, et pA=E§1, qB, et pC'—P s qD¢

unde ex vulgaii Definitione pA:qB==pC:qD.
2) Quodsi maguitudines A.et B, C et D suat incommen-
surabjles; ex vulgari Definitione utsiusque rationis Exponens

. . . » . n . e - v
iisdem continebitur limitibus, itda ut simal sint A =B
. B

l ) .
ot <i‘_n, ac C>£-D et <'+_1D, vel etiam pA>£l. qB

et <P ‘ qB, ac pC>—".qD et < q.D ‘unde etism i
rationum pA.qB er pC.qD Exponentes usdem respective limi-
P-:; et Pl continentur (Pfleiderer. Expos. ac Dilucid.

n

hbu V. Elem. p. 18. 19)
Post generaliores has ad libram Veum obsewznones eas

tibus

iam Propositiones, quas Iiob. Smuop huic libre inseruit, vel
addidit, eodem ordine, eademque hota, ‘qua ipse usug est, !
desiguatas exhibebimus, Demonstiationes tamen brevitatis -
caussa symbolice sistemus.

Est nempe apud Fob. Smm)nem post V. 6 haec

“Propositio A .

. (Haec est ea ipsa Propositio; quam Borellus neoaverat ex
FEuelidea theoria demonstrari poste, et guam doctiss. Dfleis
derer, ut supra notav:mus sponte ex Enclidis pxaecepus fluers
ostendit 1, c. §. 61. ‘¢t in Expos. et Dilucid, libri Vi p- 5:
Props VI.)

8i prima ad secundam eandem habuerit rationem; quam
tertia ad quartam; fueritque prima inaior secundi; erit tertia °
wiaior quarti; et si aequalis ; aequalis; et si minor, niiner:

Euclid. Element. P, 1L Z
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Ncmpe, si A B=C:D, [ueritqué A>=<B, erit (V Ax.3)
" etiam 2A>=<2B. Tum vero, ob A:P=C:D], ox V. Def,
6, est etiam 2C>=<13D, adeoque pariter C>_‘<D
Bobert, Simson observat, Propositione hac saepissime nti

Geometras, eimque in V. 25. VI, 31. XI. 3+ XIL 15. ad:
hiberi, a Theone autem eam ex Elementis sublatam esse pu-
tat, quoniam satis evidens visa sit ei, aliisque, qui confusa-
neamm et indistinctam propoitionalium ideam apud vulgus
recepiam substituant loco accuratae ideae, quae ex Delinitione
V. 5. habeatur. Nullum enim dubium esse, Ezndoxam vel
Eudlidem, qui hao nihilo difficiliores 7 mam sc. et 9 uam
bujus Libri demonstratione muniverit, etiam huic in Elemens
tis locum dedisse. Commandinum quidem eam w V., 16,°
Cor. subiunxisse, quod vero recie ' Clavius reprehendat,
quoniam ita saltim ad quatuor magnitudines einsdem generis
pertinere videretur. Neque tamen ipsum Claviuni aliam eius
‘demonsrationem dedisse, sed assernissc, eam perspicnam esse
ex matura proportionum, Qud ipso occasionem dederit Borello,
Euclidem iniuste cavillandi: ‘

s

Propositio B.

(Vulgo Corollariam V. Prop. 4. ubi vide notata.)
Si quatuor magnitudines propomonales fuemv, et inverse
“proportionsles erunt. Si A: B_C D, erit’ stiam inveuse:
B:A==D:C. Sumtis enim nequemulnphs quibuscanque . pri-
mae ac tertiso nA, nC, pariterque aliis aequemultiplis qui-
buscunque secundse et quartae 1B, rD, erunt ex V. Def. &
quoties nA>—<1B, etiam simul nC>=<1D, adeoque
etiam, quoties 1B>=<n4, simul rD>=<nC, unde ex
- Vi Def. 5. est B:A=D:C (vel D:C=B:A.)

" (Cor. Hinc consequitur, si A:C sit duplicata ratio rationis
A:B, fore C:A duplicatam rationis B:A. Erit enim . (V.Def. 10.)
A:B=B:C, adecoque ex hac Propositione C:B=DB:A, unde
C:A est ratio duplicata rationis C:B, vel rationis B:A, Siwi-
lia ostendentur de triplicata ratione etc.)

N '
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)

' Prop. C. v

/

8i prima aeque muhkiplex fuerit, vel eadem pars (vol,

quod addi potest, eaedem partes) secundae, atque tertia quar-
tae: erit prima ad secundam, ut tertia ad quartam: vel ut
Dftviderer vem exprimit (Expos. ac Dilueid. Libl V. 6. 29))
Maguitndinum A et B aequemultiplices , vel partes aeque ali-
quotae, vel et partes aeque aliquantae ad magnitudines ipsas
A et B eaadem respective habent ' rationes. Nempe pA A=

P

‘A B
pBB,I:lA=qB GAA= ](:BB Nam, oum tam n(pA)=

(np)A, quam n(pB)==(up)B (V. 3.) erit, quoties 'n(pA)>=,

<rA, simul n(pB)>=<rB, pront np>=<r, ndeoque_ ex

V. Def. 5, pA:A==pB:B. S8it deinde -~A-_—_E, %:—.F, adeoque -
. ’ q

lA=qE, B=yI, erit per modo demonstrata qE:E==qF:F,

- A B
adeuque (Prop. B) E:qB==IiqF, i. e A= (-l:B. Deui-
S . -9

A . '
que, “quum sit -‘-1- .-.—_—13:3, erit etiam (V. 4, Cor. a.)

p;\ A-—%.B Haee Propositio, " ut Bobd §imson obsetvat,
saepius a Geametris lusurgatur,' et necessaria est in X. 5,
et X, 6. Caeterum ex eca evincitur, ut supra & Pfleidereri
Dissertar, Promtuario Mathem. Hindenburgii inserta §5. 81,32
allatam fuit, quoties ¢x v;dgari Delinitione i. e, ex ea, quae
habetur in VIl Def. 20. sit A:B=C:D, essel etiam aequali-
tatem rauonum ex altera Enclidea Definitione, nermpe V. Def. 5.
Quod 1psum ut supra vidimus , "Clavius ‘in notis post V.
Def. 8. in numeris ostendit ope qualuuc;am Pvloposnxon}qn

Yibri VII, sc. V. Det. 5. quatenus gumeris congruat, ex ‘ea.

numerorum pmporuona],ltatb, quae in VII. Def. 20. babetur,
demonsnau posse. -
' Prop. D.
{Conversa antecedentis.)
Si fuerit prima. ad secundam, ut tertia ad quartam,

\

~
-

fueritque prima multiplex, vel pars (vel part\oa) secundae;

’
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erit: tertia eadem- mdﬂpléx, velieaedem pars (vel eaedem par-
tes) quartae. ) - '

" 8i enim A:B=C:D, ferit etiam A:qB=C:qD, mA:B=
mC:D, et mA:qB=mC:qD (V. 4, et V. 4, Cor. 2.}, unde
vpx Prop. A, si A==qB, erit & C=qD: si mA=B,] vel

. . 1 ..
A—.-:*1 .B, erit mC=D, vel C=-D: si mA=—gqB, -vel
m. . m ‘

y _—..I%B, erit mC==qD, sen &:D. Observat Rob. Simson,
hanc Propositionem uon raro ad alias demonstrationes adhi-
beri, et necessariam esse ad demonstrandam VI. 9. Videri
,autem i Theons omias‘ani esse propter vationem ad Prop, A.
memoratam, : Coe ' .
. Prop. E. .
quam habet Eob. Simson post V. Prop. 19,

§i guatnor magnitudines proportianales sint, et converten-
do proportionales erunt, vel si A:B=(C:D, sitque AD>B,
adeoque etiam (Prop. A.) C>D, erit A: A~B==C:C—D,
Nam, quum A:B==C:D, " erit dividendo (V. 17) A—DB:B
=C~D:D, et invertendo (Prop, B.), B:A—~B=D:C—D,

. Qaare componendo (V. 18.) erit B4~A—=B:A—B=D -4 C—

0:C -D i, e. A:A—DB=C:C-D. \
Obscrv, Eandem demonstrationem habet Gregorii in ‘nota

«d fue locum.  Caeternm haec Propositio, quae cum V. 17,

" arcto mnexn coliaerer, potest etiam pariter ac illa sine ope

V. 18. demonstrati (Pfleiderer. Espos. ac Dilucid. Libr, V.

. 'P- 23)

Cor. 1. Si quatuor magnitudines A, B, C, D proportio-
nalas sant, et A<B, adeoque etiam (Prop, A.) C<D: erit
etiam inverse (Prop. B.) B:A=D:C, 'adeoque ex hac Propo-

‘ sitione B:B—A-=D:D—C.

Cor. 2, Generatim itaque, si duae mngnimdines inaequa-
les A et B eandem iuvicem habent rationem, quam aliae dunae

- inaequales C et D ; erit €t maior priorum duarum ad ipsarum

differentiam, uti maior duarum posteriorum ad earundem dif:
feventiam; vel etiam inverse (Prap, B.) differentia duarum



Ap EL. V. DEF. 5. et 7. 349

 priorum ad erundem maiorem erit, ut’ differentia duarury

posteriorum ad ipssrum maiorem. Breviter, si A:B=C:D,
erit _etiam convertendo A:A~B=C:C—D, seu A—B:A=C—
D:C, vel B:B—A=D:D—C, seu B—A:B=D~C:D. ‘

Cor. 3. Generaliusque, si duae magnitudines inaequales
eandem invicem hibent rationem, quam alize duae magnity- |
dines inacquales: etiam alterutra priorum ‘erit ad ipsarum dif-
ferentiam, uti posi:e'tipr homologa, seu quae priorﬂ ordine
respondet, est ad differentiam posteriorum; et inverse (V\‘ 17,
Cor. 2 et Cor. 2. E. Pfleiderer. L c. p. 25.)

Sub finem libri quinti Rob. Simson adhuc quatuor addit
Propositiones, quas nos, cam cohaereant cam aliis ad Defini-
tionem rationis compositae pertinentibus, relecimus in Excur-
sum ad Libr, VI. ubi de ea Definitione agitur. Plures prae-
terea Propositiones de rationibus intgr se diversis Euclidis m-
terpretes et commentatores libro quinto subiungere aolent
Multas earum habet Pappus (Collect. Mathem. Libr. VII,
Prop. 3—11.), .quas ut Lemmata Apollonii libris de sectione
rationis et spatii praemisit. Ex Pappa deinde Campamu,
Commandinus (qui’ expresse se eas ex Collectionibus Pappi
iransferre monet, immutato tamen ordine, et quibusdam ad-

ditis demactisve) Claviusy Tacquetus, Barrovius, Baermanuus

aliigne has Propositiones huc transtulere, aliasque similes ad-

iecere. Plerique omnes tamen in iis demonstrandis prol Axio-
mate aut Postulato sumserunt, posse tribus }nagnitudinibus
datis semper aliquam gniartam proportionalem, vel duabus
datis tertiam proportionalem inveniri, quod ipsum pro Axio- .
r.l;late‘sumi haud licere supra ad Axiomata libri V. monnimus,

-ex pro lineis ‘vectis demum in libr,i VI Proposit.ionibm

i1 et 12, demonstratur. Hauberus autem, vir dactissimus
nunc Seminarit Schonthalensis Professor in Dissertagione
tho,positionum de Rationibus inter se diversis Demonstratio-
nes ex solis _libri V. Elementorum Definitionibus ac Propc-
sitionibus deductae Tubing. 1793.« sine ope- illius Postulat:
eas demonstravit, ita ut primum Propositiones ad duas vel
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plures rationes inter se diversas mnirersim pertinentes stabilirer,

et deinde ad eos casus progrederetur,- quibus omnes omninm

rationum termini sunt eiusdem generis. Ita autem rem expe-

dit Hauberus.  Praemittic §§. 2 4. Lemmata, quorum pars

cum Axiomatibus ad Libram V. supta allatis consentit.”Nempe

§. 2. 8i A==B, erit etiam mA=—mB, et vice versa: contrs,

si A>By ectiam mAD>mB, et vice versa. §. 3. Si A==B,
et m>n, erit mA>nB. Contra, si mA>nB, erit m> s,

at, siimA==nB, erit m=n. §. 4. n.(mA)=m.(nA), Deinde

sequentes Propositiones, . eirwmque demonstrationes exhiber,

quas consentiente amicissimo auctore hic denuo sistimus.-

Propositio a. (Hauberi Prop. 1. Diss. §. 5. apud Pappam
VII. 7. apud Clavium V. 2b)

Si quatuor -magnitudinum A, B, C, D puma A ad secun-
dam B maiorem Yationem habet quam tertu C ad quartam D
inverse secunda B ad primam A minorem rationem habebit,
quam quarta D ad tertiam C. Breviter, si A:B>C:D, jerit
B:A<D:C, seu D:C>PB:A. Demonstratio. Ob A:B>C:D
(supp.) sumi poterunt (V. Def. 7.) mA, mC, et nB, uD ita,
ut mA>nB, et mC=<nD. Quodsi fuerit mC<nD, wvel
aD>mCE, cum sit nBLmA, constabit propositum ex V.
Def. 7. ' ’ )

Sin autem sit mC==nD-: quoniany fest, mA>;|B, sit
nB-E=mA, et 1) E==>A, quibus subductis, erit nB=
<'m~l)A et, cum aD=mC (supp.) >(m— 1)C rursus per
V. Def. 7. constat propositum. Iam7 si 2) sit E<A, fia
alignod muliiplum E, velut 'E> A (V, Def. 4.). Tum, quix
nB--E=mA, erit etiam (V. Ax. 1-.) r(nB~-E) i. e. {V. 1.)
rmBA-rE=—rmA , un'de' demtis TE> A, erit 1nB<(rm—l)A
Sed, quia nD=mC, erit et 1nD_rmC>(1m—l)C Unde
ex V. Def 7. constat propositum.

. (Hauber. §. 6, apud Claviym Scho] ad V., 26.)

.Pl(‘llel oi A:B<LC:D, erit etiam D:C<D:A, seu B:,A>D:C._

Tum enim est C:0> A:B. Omnino autem, si ea ratio, gqui
altera est maior, ex V. Def. 7. hac iped minor digatur, fadile,

[
»
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" quae de maioribus ra‘tionibus traduntur, sd minores applican-
tur, si transpositis rationibus ea, qui altera minor est, maior
ponatur, )
Propositio b. (Haaber §. 'Z)
Sl sex magmtudmum A, B,C, D, E, T sit A:B>C:D,
¢t C:D>ETF, erit et A:BD>EI.
. Demonstr. Cum sit ‘A: B>C:D, et C:D>ET, ait-‘ ex
V. Def. 7. mA>nB, mC=<nD; et pC>»qD, pE=<qF,
designantibus m, n, p, q semper numercs integros: erit
quoque (V. Ax. LY pmC=<puD, mpC>mqD, seu puD=
>pmC, pmC>mgD, hincque poD>mgD, et pn>mgq, ac
proinde etiam pnB>mgB: . cumque sit mA>nB, itague et
" pmA>pnB, et i fortiori pmA>mqB, seu mpA>mqDl, et
pA>riB: et, quia praeterea est pPE=<qF, per V. Def. 7.
coustar propositum. . )
Scholion. (Hauber. §. 8.). Hanc Propositionem quidam
editotes 'Elementorum V. 13. pro corolfario  subiunxe-
rung, et Cluvius quidem expresse addens in Schol, ad V. 13.
eodewn modo eam demonstrari posge, quo V. 13. ipsa demon-
strata sit: quod non ita se habet.

Propos. c. (Huubcr. §: 10, Pfieiderer. in. Promt, Mmhem
Lips. 1798, §. 60. Nr. 2,3.) . |
Quatuor magpitudistum A, B, C, D si A==B, et C<D,
vel si A>B, et C=<D, erit A:B&C:D,‘ seu inversé
(Prop, a.) B:A<D:C. ‘ v
Demonstrationi praemissa est apud Hauberum §. 9. ea
Propositio, quam supra ex Promt. Lips. §. 60. Nr. 1. attuli-
mus, quamque Lemma ad c¢. vocabimus, nempe si A=B,
C=D, esse A:D==C:D. Tum vero] Hauberus ita pel‘git.‘
1)y Si A=B, C<LD, sit C4-E=D; euit ex modo dictis A:B
£=C+4-E:D, cumque sit C-E:D>C:D (V. 8.) erit etiam .
"A:B>GC:D (V, 13.).  2) Hiuc etiam, si AD>B, C==D, seu’ ,
+ D=GC, et B<A, erit D:C>B:4, seu (Prop. a.) A:B>C:D,
" quae est Pappi VIL 10. 3)'Si A>B, et C<D, sit A=B
~+E, -CHF=D, stit A:L>A:B+E (V, 8.) et A:B+E=C ]
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o-T:D exLemm, ad initiam Demonstrationis, allato, ac proinde
A:B>CHF:D (V. 13.): quoniamque C4-F:D>C:D (V. 8.);
etiam A:B>C:D (Prop. b,)., Est haec Pappi VIL 11.
Prop. 4. (Huuber. §. 11. Pfleiderer. in Promt. Mathem,
. Lips. 1798. §. 62.)

Sg AB>C:D, erit C<D, si A"‘<B, et et AD>B,
si C=>D. , :

Dem. 1) 8i A:B>C:D, atque A=<B, sou,B=>A,
erit B:B=3A:B (V. 7. 8.) quare B:B>C:D (V. 13. et
Prop. b.). Sed, cum sit B:B=D:D (Lemm. ad c.), erit I:D
>C:D (V. 13,) ‘ac proinde D>C, seu C<LD (V. 10.).-

2) §i A:B>C:D, atque C=>D, erit C:D=>D:D
(V. 7. 8) hincque A:B>D;D (V. 13. et Prop. b.),

" Sed .quia D:D==B:B' (Lemm, ad c.), erit et A:B>B:B (V./13,)
ac proinde A>B (V. 10.).
Prop. e. (Hauber. §. 12.)

Si A:B> C:D; erit etiam mA:mB> C:D, et A:B> nC:nDj;
et mA:mB>»nCinD, ac vicissim, denotantibus m, n pume-
ro8 integros quoscunque.

Dem. 1) Cum sit mA:mB=A:B [(V, 15), si sit A:B>
C:D, erit etiam mA:mB>C:D (V. 13.): pariterque, si sic
mA:mB>C:D, etiam A:B>C:D (V. 15.?.

2) Sic et, 'guum sit aC:inD=C:J (V.15.) si rursus

"A:B>C:D, erit quoque A:B>nC:nD (V. 13.): si vero
A:B>nCinD, pnritebt A:B>C:D (V. 13.).

3) Denique, si A:B>C:D, erit mA:mB>C:D per modo
demonsrata nr. 1. adeoque et mA:mBS3uC:inD per demon-
strara on 2, Vicissim, si mA:mB > nC:nD, erit et A:B>nC:
aD (nr. 1.), atque hinc A:3>C:D (ar. 2.)

Cor. 1. (Hauber. §. 13.) Hiric etiam, si A:B>C:D; erit

A:B . ‘

1.1 ‘ ' .

~A:—-B 9,9 P P !
HC:—-D — B .

m m >u ol ,] atque mA m,B> C:D '

PP .

LALD ~D.

ni; m ’ R ;C nD
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Cor, 2. (Hanlmis. 14.). Arque emm, si rarsns AsB> C:D
{ 1101

'—C D ~A:_B
‘m m . .
erit mA mB> et >nC:nD
j4c¢:ip - Pa.Pg\ .

Prop. f. (Hauber.§ 15)

_ 8i A:B>C:D; erit etiam maA: B>mC D, etAnB)C.nD
et mA:nB>mC:nD, m et n deuotantibus numeros integros
. quoscunque,

Dem. 8i ob A:B>C:D (supp,) sit pA>YqB, pC=<qD
(V.Def. 1.) etiam (V. Ax. 3.) eritm.pA » mqB; mpC= mqD,
. mpA>ngB; an—< n.qD,
mnpA>man ;s mnpC=£ <mngD,
seu p(mA)>m.qB; lp(mC)=<m.qD
n.pA>i.(nB); npC=<q(mP) - '

np(m4) >mq(uB); np(mC)=<mq(uD), : °
et cum aequemultiplices magnitudinam pA, pC: ¢B, qD
sint ipsarum quoque magnitudinum A, C; B, D, pariterque
aequemultiplices magnitudipum p(mA), "p{wC); q(uB),
g(nD) sint ipsarum mA, mC, nB, D aequemuluphcel
(V. 3. ), per V. Def, 7. consti; propoutuxm

Y
«

S

Prop g (Hm)bcr. $. 16)‘

Vicissim s, i 4.B>C.D seu si mA.B>mC:D, '
erit eliax;: ' ~-h> q, ' ‘ vel AiB>C:nD
et A:r —>:C oo vel mA:nB>mC:nD
‘et AB C'D' © 7 erit etiam A:B>»C:D
ma”m'a . .

Euclid. Element, P.' 1L Aa



| 354 ‘ EXCRSUS .

‘ Dem. 05 mA;B>mC:D, A:nB>CinD, mA:nB> mC:inD
(supp), fis (V Def. 1.) p(mA)>qB, p(mc)—'<¢!D

: PA >q(uB), pC=<q(uD)
' ‘ '  p(mA)>.q(nB), p(m€)=<q(nD)
'sive (V. 3.) (pm)AD>qB, (Pm)C:;(qD :

. pA>(qn)B, <(qn)D

pm)A>(qn)B (PHOC—-<(qn)D

promde V. Def. 7. erit A;B>C: D

Cor. 1. (Hauber. s.-i'z.). Hinc. ot per Prop. f., si A:B

B D
. 1. 1
SC:D, "“E.‘ ;B>{,C= I~
] 9 1
n

A e |
o ...A}“ n>_c}3u
m

! Cor, 2. (Hanber §. 18.% Itemque
 PRRTEPY Y B

- (=B (*p . 1)
. In n m ., m
mA; >mC: ot :nB > saD,"
‘ 1 ip = P
n ﬁp .';A ) ,mc

Prop. b. (Habor. §. 19, Pappi Prop. VIL 3. coll. V4L &
apud Clavium V. 28.}
6i' A:B>C:D, erit componendo A+B:B>C-I-D:b.
~ Dem. 8it mA>nB, mC=<nD (supp. et V. Def. 7.),
et additis mB, mD, erit mA-+mB > uBeFmB , mCpmbD==<
uDefemD, cumque
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(V. 1) sit mA4-oB=m(A=+B), mC4-mD=m(C+4D), ac
(V. 2.), nB4-mB==(n~}m)B, nD4-mD=<(n~}-m)D, et proinde

- m(A4-B)> (n4-m)B, m(C+D) =< (R'HB)D per
V.. Def. 7. constat propositun.

: Cor.‘ 1. (Hauber. §. 20.) Alitor haec Propositio sic axpri-
metur; Si differentia duarum magnitudinum ad esrum mino-
rem in maiori ratione est, quam djfferentia duarum sliarum
ad harum minorem: ectiam maior priomni ad ipssrum mine-
rem in maiori ratione erit, quam maior posteriorum . ad mino-
rem. Nam #i A—B: ;B> C—D:D, erit A-—B+B‘B>C-D+D.D
hoc est A:B>C:D. '

Cor. 2. Hanber. §. 21.) Eodem suppodto s quod ia
Prop, h., summa duarum prioyum ad earum priorem in mi-
‘aori ratione erit, quam summa posteriorum ad tertiam.! Nam,

si A:B>C:D, inverse erit (Prop. a.) B:A<D:C, adeoque

A==B:A L C-4-D:C (Prop. h.), sen A:A-+B < C:C4-D (Prop a.)

Prop. i. (Hanber. §. 22. Clav. V. 29.)

8i A:B>C:D, &t C>D, ac proinde etiam A>B (Prop. &),

erit etiam dividendo A—B:B>C—D:D, seu inverse B:A—-B <K
D:C~D. o N

Dem. Sit m.»\>nB s> mC=<nD (supp. e V, bef. 1):

tum (V. Ax. 3.) quia D<LC, erit pD <nC, proinde ex sequo. -

vel i fortiori mC<nC, itagne m<n, ¢t uB>mB, nD> mD,
Iam, demtis mB, mD, erit mA—mB>uB—mB, mC—mD=
<aD—mD, .cumqno

pet V. 5. mA—mB=m(A—B), mC—mD=m(C—D)

ac per V. 6. aB—~mB=(n~m)B, yD—mD=(n —~m)D;

erit m(A—B)>(a—m)B, m(C—D)=<(n—m)D,

Quodsi n—m, qui est numerus integer, sit >1, propositum
constat ex V. Def. 7, si vero n—m=1, erit 2m(A—B)>2B,

2m(C—D)=<2, quoniamque aequemnltiplices magnitudi-'

uum m(A—B), m(C—D) sunt ipsarum A—~B, C—D aeque-
multiplices (V. 5.), rursus per V. Def. 7. coustat proposisum.

\
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Coroll, (Hawper. §. 23.) Quod quidem eic quoque oxpri-
mi poté-t; ﬁi.mgmm dwsrum magoitudinum ad earum alte-
.rsm maiorem rationem habet, quam somma dwarum alisrum
ad harum alteram; ad eam priprum, quae. terminum consé-
quentem rationis maioris constituit, eﬁqm altera ipsarum ma-
forem ratiotom habebit, quam akera posteriorum ‘ad eam ha-
Tam, qude est- rermirius consequens ratioris mmons

‘siA4-B:BSCHED: D ¢«
et A+BLB~B>C+D—D e
T el ATBXC:DT A

~ Prop. k. “(Haubor. §. 24. Pappi VIL'6. Clav. V. 10)
8i AsB»C:D, et C>D, ac prainde (Prop d) A)B

erit convertends A:A—B<LC: C—D, seu inverse A-B A>
C-D:C. o

Quippe

Dem.’ Ob A: B>C D (nupp ), erit dividendo (Prop l)
A-B: B>C—D D, ac promde A—-B-l-B A-—B <C —D~4-D:C—D
(Prop. h. Cor. 2.) i. e. A:A—B<C:C—D, seu
) A—B:A>C~D:C (Prop. a.). =,

Cor. 1, (Hauber. §. 25.) Sive etigm: si summa duarum
mngmtudmum ad earum unam maiorem rationem habet, quam
. summa duarum lharum ad harum unam; summa priorum ad
earum alteram minorem rationem habebit, quam summa po-
steriorum ad haram alteram.. Etenim, si

A4B:B>»C+D:D ‘
erit Aef-B : A~foB—B L C+4D: C-D-D
i, o A-LB:A<LC+4D:C, :
" Quod etiam consequitur ex Prop. i. Cor. et Prop. h. Cor. 2.

Cor. 2. (Hauber.§ 26.) Generatim, si quatuor magni-
tudinum, quarum prior ad secundam maiorem rationem ‘habet,
quam tertia ad quartam, tertia maior fuerit quam quana,
adeoque (Prop. d.) etiam prima’ maior quam secunda; diffe-
rentia priorum ad earum ahterutram maiorom rationem habe-
bit, quam differentia posteriorum ad harum alterutram, quae
nimirum ei, quae in maiori rationc assumta erat, ordise re
spondet. ' ’
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Cord3; (Hauvber.'§. 2T.) Paviter, si' differentis duarum
"mignitudinum - ad"earam’ minorem habet rationem maiorem,
quint difforentis duarum aliorum’ od barum minorem, priornm
quoque differentia ad earum ,maiorem in maiori ratiome erit
quam djfferentia postenorum ad ipsarum mnorem.

Si exumA -B; B>C b:D

fnt A 'B: A-B-I-B} C—D .C~ D+D (l‘top h Cor- 2)

i e.A B A}C-D C.

.Quod euam conanultul ex l’rop h, Car. 1 et Ptop k

oy i Prop. L. (Hauber. §. 28,) . -,
‘Sn A: B> C: D et B4 ndeoqua (Prop. d.) D>C,; erit

; B—A>D; D—C et inverse. '

)
'

Dem Cum sit A:B>C: :D (supp ), sew - -
’ wee D:CSB: A (Prop. a.) et B>A (supp)
dxvldendo ?m D—C:C >B—A:A (Prop. i.), atqie etiam
; ’ "D— CD>B AB(Plop ky © '
unde pn‘ner (Prop. a.) A:B—A>C:D--C '
© et BEB=ADD:D—C, R
Cot I (Hanbel. § 29) 8i dun’um magmitndinam diffe-
rentn ad earum maiorem 'in malorl ratione est , ‘quLi lm duarum

.

aliarim diﬁenenna ad harum maiorem ; priorum’ quoque maior
ad ipsarum mmorem in maiori ratione erit, quam postenonum
maior ad harum minorem. 'Nam, si
O R=BADC=DICT T
‘ ost A:A—{A—B)>C:C—(C—D) pmp |
" i e ABD>CD i g
) Cor. 2. (Hauber. §. 30.) Ttem, ¢odem suppomo, guod m
. Cor. pneced paviter dlffelenna priorum ad 1psarum minorem
‘in majori ratione erit, quam differentia poslenolum ad hamm
‘mmonem Si enim §
A—B:A>C—D:C ' ‘ e
est ‘A—B:A—(A—E)>C~D: c—(c—n) Plop v
i e. A—BBSC—D:D
quod et consequitur ex Cor. 1. et Prop. i
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Prop. m. (Hauber. §. 31, Clay. V. 31. cum Schol.).
8i vl AB=D:E vel AB>D:E  vel tam A:BDD:E
ot B:C>E:F et -B:C-——E:F . quam B:C>SEF

ex aequo etiam erit AC>DF .
Dem. 1) Si A:B=D:E et B:CE:F, sit mB>aC,
mE=C0oF (V. Def. 7.). Tam, quia nCmB erit
‘AmC>A: .mB (V. 8), et, cum ob A:B=D:E (supp.) sit
A:mB==D:mE(V.4.), etiam A:nC >D:mE (V.13.), quoniamque
mE=<nT, erit ¢t DimE= D:nF (V. 7, 8.), ac proinde
A:nC »D:oF (V..13. et Prop. b.), itaque A:C>D:F (Prop-e.).
2) Si AB >D;E," ot B:C=FE:T, inverse (V. 4. et Prop. a.)
erit C:B=F:E . .
et B:A<ED
igitar ex aeguo per’ demonstnta or. 1. C: A F:D seu inverse
(Prop. a.3 A:C>D:T.
3) 8i tam A:B>D:E, quam BC>EF, sit mA™>nB,
wD=<&nE, et pB>qC, pE=<qF (V. Def. 7.) erit et
. pmA> puB, pmD==<pnE, npB >nqC, npE= < ngF
ssu pmA> pnB, et pnB>nqC, pariterque
pmD=<paE, et pnE=<nql": inque hinec pmA>eqC,
pmD=<nqF. Quare, cum aequemultiplices magnitudinum
mA, mD, 4C, qF sint ipsarum etiam A, D, C, F acque-
multiplices (V. 3.), propositum per V. Def. 7. constat.
(Hino sequens dedaci potest Corollarium : Rationum inter
se diversarum duplicatae (triplicatae eic.) stiam inter so di-
versae, sunt, et maioris quidem maior. Nempe, sit v. gr.
A:B=B:C, ‘et P:Q=Q:R, sitque A:B>P:Q, ct mA>uB,
P—<nQ. Iam, quoties mA>nB, -erit o¢ mB>nC,
et quoties MP—<nQ, erit é& mQ=<nR (V. Def. 7.)
itaque erunt simul mB>aC, et mQ=<nR, ' sdeo-
. que (V. Def. 7.) B:C>Q:R, unde ex hac Propositione m.
orit A:C>P:R. CE observ. ad V. Def. 10, 11, Atque hinc
porro facile coll, Cor. ad V. 22. per indirectum demonstrabi-
tur, rationum earundem inter se subduplicana (subtriplicatas etc.)
pariter inter se esse easdem, diversarum diversas.)

-,
. .-
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Prop. n. (Hauber. §. 32 Clav. V. 32. eum Schol.)
Si vel A:B=E:F, ve A:B>ETI, vel tam A:BD> EiF
ot B:C>D:E ot B:C=D:E quam B:C>D:E

erit etiam ex asquo perturbate A:C> D:F,
Dem. 1) Si A:B=E:F ¢t B:C>D:E. sit mB> nC, mDe=
¢ &uE (V. Def. 7.), et erit nE:mF=3>mD:mF (V. 7 et 8.)
et, quia ob A:B==E:F (supp.) etiam nA:mB=nE:mF (V. 4.),
erit et nA:mB=>mD:mF (V. 1. 13.). Sed, cum sis
mB>aC, est nA:uC>mD:mF (V. 13. et Prop, b.), unds
A:C> D:F (Prop. e.).
2. 8i AsB>EF, ot B:C=D:E s erit inverse
C:B=E:D (V. Cor. 4. vel Prop. B.) ‘
et B:A<I:E (Prop. a.) -

itaque per demonstrata ur, 1. C:A<F:D; seu inverse A:C)
D:F (Prop. a.)

3. 8i A:B>E:F, et B:C> D:E, sit mA>nB, mE._<nF
et pB>qC, pD=<qE (V. Def. 1.), igitur et pmA> pnB,
npB, seu puB>nqC, pariterq't{d gmE=<quF, mpD seu
pmD=<mqE seu qmE, atque hine pmA>nqC, .pmD=
<nqF, et, quoniam magnitadinum m4a, mD; qC, qF seque-
multiplices ipsarum quoqae A, D; G, F sunt (V. 3.), -eric
per V. Defin, 7. A:C> D:F.

i Prop. 6. (Hauber. §. 33.)
8i A:B=>C:D, et E:B>I:D, erit A+E:!'S>C+F:D.
Dem. 1) Si A:B=C:D et E:B>F:D, sive inverse
B:E<D:F (Prop.a.), ex aequo erit (Prop. m,)
A:E L C:F, itaque A-E:A>C4F:C (Cor.
2. Prop. h.) et, cum sit A:B—C:D (supp.), ex sequo etiam
(Prop, m:) A~+E:B> C~F:D.

2) Si A:sB>C:D, et E:B>F:D, sitmA> B, mC._.<nD,
et pE> qB, pF=<qD, ecrit etism pmA > puB,
pmC=< pnD, et mpE, sou- me>qu mpF seu
pmF=< mqD, ergo etiam pmA-}'pmE > pYB~-mgqB,
pCpmF =< PnD-l—mqD}, sen (V. 3., V. 1., V. 2.)
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v pm(A~-E)> (pn-t-mq)B, pariterque -
p(CH-F) =L (po~tm@)D, unde et
A-fE: B3 Cof-I:D per V. Def. 7. ,

Coroll, (Hauber. §. 34.).- Sive'etiaﬁi; si

R A:B=D c:D

et E—A:B>F—C:D

erit A4-E—A:B> C+F—CD
i.e E:B>F:D. o
- Prop. p. (Haubcr. g, 55) _
‘St AiB=<C:D, ot E:B>T: D, erit C>I‘ i A>E, et
”A(E, si CLT.
Dem. Nam, ob A: B_<CD ot E: B>FD (supp.)
B:E <D:F '(Prop. a.)

exit otiam ex aequo A:ELCGF (Prop m.)

sou E:A>F:C (Prop. a.)
unde per Prop d constat propositum.

Prop. q. (Hauber §o 36)

‘Si AiB=<C:D, e EB)FD, erit

: A—E:B<LC~—F:D, % B> E, acproinde (Pwp p ) C>r
" sed E—AB>I'—-CD siC<SF . . . % ... . A<E,
Dem. 1) Si est A:B=<C: D, ot. EB>FD, &t ADE,

linverse erit B: E & D :1" (Prop, a.)

igitur ex aequo A:E < C:F (Prop. m.)
. et quis ADE, A—E:ALC=1:C (Prop, k.) '
qixohiamque A:B=<C:D (Qupp.)
" etiam ex aequo A—EB<C~1:D (Prop. m.)
2) Si est EEB>F:D, et A:B=<C:D, aque DI,
erit inverse B:A==>D:C (Prop, B et a.) '
.. quare ex aequo E:A>F:C (Pron. #.),
et hing E—A:E>1'—C:F (Prop, i.) quia C(F
- cumgne sit EXB>1:1) (supp.)
x aequo ctam D—A:L=<F—C:D (Prop. m. )
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Cor. 1, (Haiber. §. 31.) Quod qmdm etidm sic d-ptmu ponﬁ
' ‘Si est AE: B_..<C+F D
et A:B3C:D

erit ot E:B < F:D: -
Sed, si A:B'~‘~5=-<'C:D
et A-E:B> C—F:D
eritet E:B> F:D.
Cor. 2. (Hauber. §. 38,) Hionc etiam; si
A—EB<LC-—T:D
et A:B- < C:D
erit A—=(A—E :B<C—(C~F)iD’ Cf’to)) g ue.1.)
seit E: BT Dy
Et, si A:B>C:'D
atque A—TF:B==<C ~ID o
erit A—(A—E):B>C—~(C--F)D (Ptop. g ur, 2:)
hoc est E:B> D,
Prop. v, {Hauber, 539)
S8i A:B>C:D, tumst}D ergoct (Propid.) AD>B,erit -
A-H} A-B<LCHD:C=D: e, si ALKB, ergo ¢! (Prop. d)
C<D, erit A4+B:B—A>C4D:D—C:
Dem: Ob A:B>C: D (supp.} s ]
1) et A4 B:A<CHD:C (Cor. 2 Propi h)
et, i C>D, conveuendo A:A=B <L C:C—D (Prop k)
quarc ex aequo A4B:A—B < C--Di C—D (Prop.m,)
2) erit quoque A~}-B: B>C+D 0 (Prop b Y,
et, si ALB, BB—A)D D—C (Prop. 1)
unde rursus ex aequo A=+B:B—A > C4D:D—C (Prop. m.)
ijl'op. o, (Hanber. §. 40))
Vicissim, si A~FB:A=BES>C4+D:C-D )
ofiv ABLCD -
Euclid. Element. P, 1k / Bb !
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Dem. Nam, ob A<fB:A—B<C~D:C~D (supp.)
est AvjBejrA—B:A~-B—(A~B) £ C=}D=~C—~D:C4-D
—(C—D) (Prop. r.) hoo est 24:2B <2C:2D
et proinde A:B<LC:D (Prop. e.)
Et hactenus quidem de maguitudinibus universim sermo
- fuit, sive ea, quae ad duas diversas ratiomes pertinent, inter
sa einsdem, sive diversi generis fuonnt. Iam vero transit
auctor ad magnitudines homogeneas.

Prop: t. (Hauber. §. 41.) Conf. Prop, c.
8i_quatuor homogenearum magnitudinum A, B, C, D st
A=C, ot B<D, vel, si ADC, ot B=gD, erit
A:B>C:D.
Dem. 1) Si A=C, et B> D
erit A;B> A:D (V. 8.)
Yoet A:D=C:D (V. 1)

ac proinde A:B-> C:D (V. 13.))
2)28iAD>C, et B=<D,
ferit A:B>C:D (V.8)
et C:B=>C:D (V. 7. 8)

inque ot A.B>C:D (V. is.let Prop. b))

Prop, a. (Hauber. §, 42.)
mem, si AB>CD, ait BLD, # A=<C, o
A<LC, 1 B=>D,

Dem 1) Si A=<C, erit
~ CB=>AB (V. 1 8)
et cum sit A:B>C:D (supp.)
~ étiam C:B>C:D (V. 13 et-Prop. b.)
- proindeque B<LD (V. 10.)
-2) 8i B=>D, erit CD=>C:B (V. % 8) -
quare, cum sit A:B> C:D (supp.)

erit et A:B>C:B (V.43 &t Prop. b.)
iaque A> C (V. 20.) .
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Prop. v. ( H;;-ber.'g 43, Pappi VII. Pmi) 5. spud Clav.V.21))
8i A:B>»C:D, erit et alternc A;CD>B; D, tou invorse
C:A=D:B,

Dem, 8it: mAl>i|B, ot ijnD (supp. o:‘V. Def. 7.) .

erdt igitur mA:mC>nB:nD (Prop. t.)
" et hinc A:C>B:D (Prop. ¢.)
Prop. w. {Hanber. §. 24.)

8i AB>CD; erit A+B:C+D‘g >B:D

<A:C
" Dem. Ob A:B>C:D (supp.) erit :
1) componendo A~}-B:B> C+4D:D (Prop. h. ) N
et alterne A~}B:C—+D > B:D (Prop. v.)
2) erit etiam A-+B:A <C-D:C (Cor. 2. Prop h.)
ot gursus alterne A-4-B:C4-D <A:C (Prop..v.).
.Cor. 1. (Hauber. §.45. Pappi VI! 8.) Pariter, si A:B> C:D,)

erit et A==C: B+D; < A B . Nam, ob A;nsc:n (supp.)
' erit alterne A: C>B D (Prop v.) et hinc -
AvpC: B+D{ >Ci (Prop, w.)

Cor. 2. lnaequlhum duarum magnitudinum maior, ad :
wminorem in maiori ratione est, quam summa maioris et cuiuse

b

cunque tcrtise ad summam minoris et ‘eiusdem tertiae,
Nam, si A™B, est A:C>B:C (V. 8), ideoque
A4=C:B4-C<A:B (Prop.w.), seu A:B> A-C:B={=C,
Prop. x. (Hauber, § 47.)
Si A:B>C:D, ot C>D, itaque (Prop. d.) A> B, erit

A—B:C—D> ’ :]():' sed si B> A, adeoque (Prop. d.)

D>C, erit B—A: D—-C<%

Dom Propter A:B > C:D (supp.)
1) ¢i C>D, erit A—B:AS C—D:C (Prop. k.) .
ot A—B:B>C~D:D (Prop. i) .
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proinde etiam :ltemq A—B:C—=D>A:C
et A—B:C— D>B D (Prop. v.)
2) s B>A, erit B—A:ALD—-C:C
pariterque A—A:B<D—C:D (Prop. l.)
unde iterum alterne B—A:D-C<LA:C '
et B—A:D—-C<B:D (Prop. v.)
Cor, 1, (Hauber. §.48. Pappi VII.9. Clav, V.33.) SiA:B
SC:D, e fnen: B>D, qdaoqua (Prap. u,) A>C, erit A—C:

B—D) 3 c: D' sin sutem AKC, 3¢ ptmde (Prpp.u.) BKD,
writ c-A:D~B<§ ¢:n

Nam, ob A:B>C:D (sypp.), etic dt§m9 (Prap. ¢.)
AC2B:D, ntque hjuc, s B>D, erit

A-—C B-—D){ c: IBl ; uin autem A<C,
C—-A D—B(; 3D Prop. x. '

Cor. 2, Inaequalipm dugrum magnitudinum maiay ad mi-
porem in minoii rationé est, qguam excessus maioris super ter-
tiam quamcungue ad exgessum minoris super eandem, mino-
rem mmnum lmbabus, in mnon vero, quam excessus tegtiae
cuinscugque, gu-e sit ambabus maior, supér maiorem, ad ex-
cossum eiuvsdom super minorem.

Etenim, si A>B, est A:C>B:C (V. 8.)

et proinde A~C:B—C5%A:B, si C<B
et C—A:C—B<A:B, s C>»A (Prop. x.).
C < A—~C:B—C
wn MBI e D
- Prop. y. (Hagber. §. 50. Clav, V, 34.)

8i A:B>C:D; et C:DBHET etc. erit summa omniam
priorum A<~C~~E - ¢tc. ad summam omnium posteriorm
- B4=D=-F'+4- etc. in maiori muone, quam postrema E priorum
ad postremam I posteriorum ; in mmon autem, quam prima
A priorum ad primam B postenorum. et denique in maiori
quam summa priorum C+4E-f~ etc. omnium e).cepu prima A,
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ad summam posteriorum Usf-Frie otc. omnium , excepta ha.
rum prima B.
Dem. Ob A:B>C:D (supp.)
est AHC:B--D>, 0D ot <A:B (Cor 1. Prop. v,)
Quoniam autem C:D > E:I' (supp,), erit stiam -
A-C:B~4-D> E:F (Prop.'b.) o

itque hine AefpCo4-E: B4DF>SEF, ud <A-|-C Bt-D -
(Cor. 1. Pr, £) Unde porro ob A--C:B4+D< A:B per demou- -

- strata erit A4-CH4-E:B-{-D+-F <A:B (Prop. b,)
atque hine A+C+E :BeDe-T >C+E.D+F ’
(€or. 1. Prop.)

Prop. =z. (Hauber §. 51.) )

'8i AsB>C:D,. et B>»D, pamerque C>D, . et pwmdo
(Prop. d. et Prop. u.) etiam AD>B, et AD>C: summa maxi-
mae ct minimae A~D maior est, quam summa duasum reli-
qlu‘l'um B-C.

Dem. Ob A:B>C:D, et C>D (supp.)

dividendo est A—RB:3> C—D:D (Prop. i.)
quonumquo B> D (sapp.) etiam A—~B>C—D (Prop. u,)

et,’ addito utrimque E—+-D

~

/ —————————
A-+-D >B-4-C.
Prop. «. (Hauber.-§. 52. Pappi VII. 16.)
Si sint quatuor numeri vel lineag A, B, C, D, ita, ut
A:B>C:D; erit productum vel recmngulum extremorum ma.
ius, guam productum aur Tectangulnm mediorum, et vicis-
#im. (Hanc Propositionem, quamvis jam supponat Proposi-
tiones alignas Jibri VI. vel viL, quae tamen’ independenter
sb ea demonstrantur, propter nexum cum Praocedemibns, no.
luimue i reliquis Hauberianis saeparare, et suo demum loce
pomera, cui facile eam restituet lector intelligens).
Dem. 1) Quoniam A:B>>C:D (supp.)
et A:B==AX C:BXC (VIL. 17 VI 18. VI 1.)

erit etiam AXCG:RYC>C:D (V. 138.)
et quia rursus C:D=AXC:AXD (VIL 17 VIL. 18, VL. 1,)
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etiam ‘AN C:BXC AN C:AXD (V. 13.)
et hinc BXC<AXD (V. 10.) seu
AXD>BXC.
2) 8i AXD>BXC, pariter erit
AXCBYC>AXC:AXD (V. 8)
et ob Ay C:BYC=A:B (_VH. 17. VIL, 18. VL. 1.)

AB>AXCAXD (V, 13.):
_ ety quia rursus AXC:A~+D=C:D (VIL:17, VIL18. VL 1.)
paciter A:B>CiD (V, 13,)
Cor. (Haubers §. 53.). Proinde, ¢i A:B> B:C, demotan-
tibus rursus A, B, C numeros, vel lineas,

e AXC>B?, vel BY, o vicissim.




l": XCURSUS
AD '
ELEMENTORUM
L. V1. et maxime ad VI, Def. 5.

§. 1. Hnec Defnitio in Edictione Oxoniensi ita habet :
Aoyos ix Ayaw ovyxsioQas, Srav di zav Adyov mijludryrss iy’
davras mwolla mhamaodsica. moiwoe Twd. Editio Basileensit
legit: zuvds. Theéon seculi post C.N. §uarti scriptor in Com-
mentar. in Ptolomaei Almagestum (IIzodsudiov peydins ovy-
“rafems BBl 1y. Gswvos A MEavdplns dis ra dvrd TmopvnudTwy
Bifi, w. Basil. 1538 p. 61. post ambiguum illud et vagum
ewd addit wylixdryra ldyov. . Et Scholion Anonymi in Edic
Elementor, Basileensi p. 67. pro zwd substitait doydv. Euto-
cius in locum Archimedis (A opundovs za owlousve, psra
cay E'vroxiov *Aoxelwvitor Smouvnudrwy iisdem verbis hano
Definitionem habet, ut nunc legitur in Edit. Oxon. Plerique
Commentatores, ut Clavius, Tartalea, David Gregorius alii-
"que vocem mylaxdrys vertunt: quantitas, vel, ut ipsi vocem:
quantitas interpretantur: rationum denominator vel exponens.
Wallisius (Opera Mathem, Tom. 1I. p. 665 sqq.) wylexorys
interpretatur: quantuplicitas, quam exponi ait per exponen-
tem rationis, (Pfleiderer. in Schol. in libr, VI. Elem. P. IV,
& quibus excerpta sunt, quae in hoc Excursu habeatur §. 200 :
not. 7. 8, 9 coll. §. 202. not. 15.).

§. 2. Verum enim vero, ut Bob. Simson observat, hu.
"ius Definitionis, laxo, in quod definit, effato (vide Pfleides
rer’' 1. ¢, §. 200.) satis suspectae, in sequentibus apud Eu-
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clidem. Archimedem , Apollonium , reliquosque veteres, qui
ratione composita saepius utuatur; nallum amplius vestigium
invenitur, (Id ipsum etiam, si non verbis, re tamen ipsa
fatetur Clarius, nec satis excusare studet Saccherius (Euclides
ab omni maevo vindicatus P. 128 sq.)). Ita v. c. in demon-
stratione VI, 23. in qua primum rationis compositae’ fit men-
tio, nibil prorsas cccmrit, guod ad hanc Definitionem sé
referret. Campanus quoque Definitionem VI. 5. non habet.

§. % Aliam potius rationis compositae Delinitionem, ana-
logam ei, qnae V. Dof. 10. 11, habetur, aperte supponunt
demonstrationes Euclidis, in ‘quibus de rationibus compositis
semo est v. ¢. VI 23, “et VII, 5, Eam i Campano iam
strictius indicatam in VII. Def 19. varii recentiores Mathe-
matici, quorum plures nominat Pfleiderer. 1o e. §. 201, de-
dere, uberrime_ exhibuit Rob. Simson in Definitione 5, quam
V. Defin. 11. subnectit, his verbis: .

1. Si [uerint quoramque magnitudinis ejusdem generis,
pnma ad ultimam habere dicitnr rationem compositam ex
ratione, gquam habet prima ad secundam, et ratione secundae
ad rertiam, et ea, quam Liabet teitia ad quartam, et ita deinceps’

“asque ad ujtimam, Ex. gr. sint magoitudines A, B, C, D:
prima A habere dicitur ad ultimam.D'ratidnem compositam

ex tatione ipsius A ad B, et rarione B ad C, et ratione C ad
D; vel ratio A-ad D dicitur composita esse ex rationibms A
adB Bad C, ¢t C ad D.

2. Siigitur ratio A ad B eadem sit rationi B ad Ps et
ratio B ad € eadem fucrit rationi G ad II5 eL ratio CadD
eadem tationi K ad L: A ad D habere dicitur razionem com-
positam ex ratiocibus, quae eaedem sunt rationibus E ad F,
G ad H, ct K ad L. Idenque intellizitar, quando brevita-
tis gratia dmlm AadD lxabele rauoncm compositam ex ra-
tionibus E ad F, G ad I1, er K ad L.

8. Similiter, si ratio M ad N eadém sit rationi A ad D,
praecedentibus manentibns: brevixaxis: gratia dicitur ratio M
ad N cadem esse raticni compositae ex rationibus E ad F,
G ad H, et K ad L, (vrel. quod Pluyfair addit, ipso etiam
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ratio M «d N composita dicitur ex rationibus E ad F, G ad
H, et K ad L.)

Eodem sensu caeteri quoque Geomotrae veteres Graeci
denominationem rationis compositae usurpant, v. c. A chimes
des Libr. Il. Prop. 5 de Sphaera ot Cylindro: _Apollonius
Conie. I. Prop. 59. I. 40. I1I. 53. MI. 66. Prolemaeus loco
supra citato, aliique. N

§. 4. Ex his omnibus non sine ratione concludunt magni
nominis Geometrae, inprimis fich. Simson in Not, ad VI. 23,
Pfleiderer. 1. c. §. 204, not. 17. cum quibus consentiunt etiam
plures eorum Mathematicorum,” qui Definitionem §. 3. alla-
tam etiam , ipsi-exhibent, et maxime Scarbargh (the English
Euclide Oxf, 1705. Schol. in V. Def 10. et in Def. 5. vaul-
garem libri VI.), vulgarem illam §. 1. exhibitam Definitio~
nem non esse ipsius Euclidis, sed a Theone sine dubio, sub-
hta‘genu‘im §. 3. allata, substitutam fuisse eam, quae nunc
habetur explicationem , quae tamen minus apta, et, ut Rod.
Simson ait, puerilis sit, quippe quae eis solummodo rationi-
bus conveniat, guae numeris exhiberi possint,” Atque hac
ratione omnem de compositione rationum doctriram absurdam
et dysousroury redditam esse. Unde et Savilias, qui vulga-
rem jllam Definitionem, §. 1. genuinam putarat, professus est,
in pulcherrimo Geometriae corpore duas esse labes, nec,
quod sciat, plures, in quibus eluendis et emaculandis cum
veterum tum recentionum vigilaverit industvia, Priorem
nempe Post. 5, I: posteriorem, quae ad compositionem ratio-
num pertineat (Savilii Pnelect. Lect. VIIL. p. 140.).

§. 5. Hame susplclonom, nempe Theonem Architectum
ess¢ vulgaris Definitiouis §. 1, cenfirmare videntur ea, quae Theon
in Commentar. ad Ptolem. loco supra.citato habet. Ibi nem-
pe, postquam Piolemaeas propositionem aliquam de composi-
tione rationum legitimo more eo sensu demonstraverat, quem
Definitio §. 3. supponit, Theon ulterioris, quod ait, illustra-
tionis grma VI. Propos. 23. adhibet, quae vero argumenta-
tionem complicat potius quam explicat, tum vero ex abrupto
et sine ulla ad propositum applicatione Definitionem cum

Euclid. Element, P. IL Cc

‘
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vulgari illa exacte consentiontem, nisi quod ad finem addit
sTphexoryre Aoyov'* exhibel. Atque hoc primum cevtum est
vestigium Delfinitionis §. 1. allatae, quam ipsam deinde Ea-
tocius seculi post C. N. sexti scriptor in Commentario in
Archimedem eo, quem §. 1, dunmm, loco, ut in Elementis
occurrentem , designat, . '

§. 6. Aliud practerea argumentum, quo vulgarem ratio-
nis compositae Definitionem §. 1. allatam supposititiam esse
probari possit, in eo deprehendit Rob. Simson p. 374 squ.
quod VIIL Prop. 5. nihil aliud continet, quam quod in ipsa
illa vulgari Definitione asseritur. Absurdum autem foret, pro-
positionem aliquam in Elementis poni tanquam Definitionem,
et eandem in iisdem demonstrari. ?ropositionem autem VIIL 5,
In Elementis locum habere debere, non est dubium, idem
enim in ea demonstratur de numeris planis, quod in VI. 23.
de parallelogrammis aequiangulis; quare VI Definitio 5. in
Elementis locum habers non potest. Quae quum ita sint,
liceat vulgarem illam Definitionem §. 1. positam, Definitio-
nem Theonis, alteram autem §. 3, exhibitam, V. Definitionibus
10. 11, nnalogam, adepque sine dubio magis ex Euclidis
“mente positam , Definitionem Simsonis appellare.

§. 7. Vulgarem illam Definitionem minus aptam esse non
tantum inde patet, quod rei mere geometricae numeri, atque
operatioues in nameris usitatae immiscentur, verum etiam qua-
rumlibet rationum datarum exponentes integros fuctbsque dari,
nullo tot rationum numeris ineffabilium censu habito, -suppo-
nitur. Quando autem numeris integris aut fractis rationes da-
tae exprimuntur, ex quibug alia haud immediate cognita com-
ponitur, seu infertur, tum omnino baec eadem est rationi,
quam productum multiplicationis terminorum antecedentium
rationum habet ad productum ex ipsarum terminis consequen-
tibus, vel, quod eodem redit: denominator, (i. e. numerus
integer aut fractus indicans, cui multiplo, aut cui parti, qui-
busve partibus consequentis aequetur terminus antecedens ra-
tionis) rationes primae quantitatis ad ultimam exprimitur de-
nominatoribus mediarum rationum inter se multiplicatis. Nempe,

!
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8i A;B=m:n denotantibus m, n, p, q, r, s numeros datos,
B:Cc=p:q eosquo integros (quia rationes numero integro
C:D=r:5 et fracto, vel duobas fractis exprcssae facile
etc. _ .
per V. 15, aequipollentes numeris integris expressas reducun-
tur): erit A:€=mpinq ; A:D==mpr:ngs ctc. Necesse est autem
ad hanc propositionem, ir qua de numeris agitur, demon-
strandam, doctrinam de numeris, ut libr. VII. Elementorum
(qui nihil de rationum compositione supponit) traditur, ad-
hibere, aut, quae huc pertineat, separatim demonstrare.
Quod .qgnum omnino liceat, heec erit demonstratio (vid. Pfleia
derer. 1. c. §. 207.)
Ob A:B=m:n—pm:pn (V. 15.) =mp:np (VII. 16.)
et B:C—=p:q=. np:ng (V. 15.)
est A:C=mp:nq (V. 22.),
‘Tum, ob A:C=rmp:rnq (V. 15.) ==mprnqr (VII. 16.)
ot C:D=r:e= nqr:ngs (V. 15.)
fit A:-D=mpr:ngs (V. 22.) etc.
vel 5= "P_2P 12 B2 B0
D ngs nrs B c D B.C.D"
Varios aliorem conatus Definitiones, Theonis et Bob. Simsonis
inter se conforendi refert Pfleiderer. 1. o. not. 17, et ipse
plures etiam exhibet. '

§. 8. Usum rationis compositae, quum omnia, in qui-
bus solet »dhiberi ratio composita, possint etiam sine eius
auxilio tum enuntiari, tum demonstrari, in hoc unice con-
sistere ait Rob. Simson, quod eius ope periphrases evitenturs
et ita Propositiones possint vel enuntiari vel demonstrari bre-
vius, vel utrumque simul fieri possit, Ex. gr. si Propositio
VI. 23.- enuntianda esset, non facta rationis compositae mea-
tione, id ita fieret: Si duo Parallelogramma aequiangula
fierint, et at, Eut unum latus prioris ad unum Po.sterioril,'
‘ita quaevis recta assumta ad secundam aliquam; et, uti alte-
rum latas prioris ad alterum posterioris, ita secnnda illa fiat
ad tertiam: erit prius Parallelogrammum ad posterius, ut recta
primitus assumta ad hanc tertiam. Veteres autem cum vidis-
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sent, hanc enunciationem posse breviorem .reddi, si nomen
impositum esset” rationi, quam habet prima recta ad ultimam,
quo nomine simul/ indicarentur rationes intermediae, primae
scilicet ad secundam, et secundae ad tertiam rectam:, et ita
deinceps, si plures fuerint rectae; rationem hanc primae ad
ultimam dixerunt rationem compositam ex rationibus primae
ad secundam, ‘et secundae ad tertiam rectam, hoc ex, in
praesenti cagpu ex rationibus, quae eaedem sunt rationibus
lateruréi, atque ita brevius Propositionem ecuunciarunt: i
fuerint duo aequiangula parallelogramma, hebebuut inter se
rationem eandem ei, quae composita est ex rationibus, quae
eaedem sunt rationibus laterum, vel adhuc brevius: aequi-
angula parallelogramma inter se rationem habent eandem eoi,
quae ‘composita est ex rationibus laterum, Quum itaque ra-
tio composita sit tantum modus loquendl, Euclides utitur quo-
que in Definitionibus rationis duplicatae et triplicatae verbos
Aéystas, quo verbo sine dubio utebatur etiam in Definitione
rationis compositae, quam Theon aliusve ex Elomentis sustu.
lit; pnam idem verbum vetentum est in inepta Definitione ra-
tionis compositae, quae nunc in VI. Def. 5. habetur. In
citationjibus autem harum Definitionum aliguando retinetur,
ut in Dem. VI, 19.; \nh'quanda omittitur ut in Dem. XI. 33.
‘ubi tamen & sine dubio idem significat, ac Hew Uysras,
et in V. 23. ubi oiyxsrras brevitatis caussa dicitur pro: ovy-
wawodas Adystae, Ita fere Rob. Simson l, c. Pfleiderer tamen
s L. c. §§. 222. 223. monet, hac denaminatione indicari simul,
rationem , quae ex aliis componi dicatur, ab his pepders,
per eas determinari, sic ut ex his cognitis iuxta normam quan-
dsm constantem colligi atque inferri possit. Ifas porro et
omues, et simplicissimas designari suppoxi, quas indoles
magnitudinum, de quarum yatione ex iis componenda piae-
cipiatur, requirat, vel quas datorum problematis, cui emo-
+ dando earum compositio adhibeatur , conditio suggerate,

§- 9. Ex Definitione Rob. Simsonis plures deduci pos-
sunt consequentiae, quatum partem habet ipse Iiob. Simson
in Proposit. F, G, H, K. Append. ad Libr. V. Nos eas hic
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ita sistemus, - ut sunt apud Pflsiderer. 1. 0. Earam prima
Jhdec est: ' Rationes ex rationibus respective inter se iisdem
ocompositae (sensu strictiori Defin. Simson. ar. 1.) sant inter
so caedem. (Bst haec Simson. Propos. F in Append. ad Libr.
V. vel, si mavis, V. Prop. 22. et 23. (cacterum antea de-
monsirandae, ut ab Euclide -factum est) aliis verbis ita ex«
primi possuut. Pfleidersr. §. 208.)
Sit enim A:B=D; E .
. B:C=E:F . v .
erit (V.22) A:C==D:F : ST
Vel, sit A:B=<E:F o ! -
B:C=D:E - - .

erit (V.22,) A:C=D:T.

Et similiter, si fuerint plures rationes in uwroque ca_»;n.'

6 10. Paritet, si duae pluresve rationes eaedem sint toti- °
dem aliis; terminisque singulurum ac magnitnil'mi datae vel
assumtae quarta proportionalis inveniri potest (quae eadem
determinatio propositionibus analogis sequentibus est Vappli'(:an-
da): latiori etiam sensu Del. Simson, nr. 2. sq. eacdem erunt
inter se rationes, quarum una ex pnonbus, .ltexa ex poste-
rioribus’ componitar.

Quodsx enim A:B== E:T

C:D=G:H
fiat A:B=K:L et E:T=N:0
" CiD=L:M ' G:II=0:P,’

" eruntque ex V, 11. K:L?—-N.:O N - ‘

L'M-—O .P

adeoque V 2. K:M=N:P )
Eodemque modo assertum de pluribus, quam duabus rationi-
bus, compositioneque rationnm iuxta Def. Sintsons nr..3. acs
cepta demonstratur, (Hob. Szm.fon. L. o. Prop. G. Pﬂadeur.
L c. §. 209.). o

In ‘sequentibus rationem ex dunbus plunbuove sensu Def.
Simson. nr. 2. 3, compositam, ubi e re erit, compendii causa
designabimus, has serie verticali seriptas uneis jncludendo,
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. 8ic. modo praecedens propositio ita exprimetur: -
o (A:B fE:F . A:B=E:F :
) C:D)=(G:H>’“C:D=G:H.‘
© §.11. Esedem poito inter so sunt rationes, quarnm atfa-

que sess Def. Simson. nr. 2. ex iisdem rationibus componi-
. Hoc quippe sensu, si tam ratb.A:B, quam altera C:D

ex unombua EF, G:H componitur, sintque E:F=K:L

i [ G:H==L: M
erit tam A:B==K:N (Def. Sims. ar.2.) quam' C:D=K: M;
gitur A:B==C:D (V. 11.) Pfleiderer. l. o. §. 210.

§. 12. Sicut rationis ignotae investigatio compositione
eius ex rationibus scopo congruis &iﬂ'gitur, et, quando hae
liqguent, absolvitur: ita vicissim indagatio ratiomis, quam
unam esse constat earum, ex quibus ratio data componitur,

Cad determmandam alterdm , alterasve hanc componentes redu-

cmtt, quo facto illa dzvmone, quam vocant, datae rationis
compositae per potam componentem alterama vel ex alteris
éo;npbsitam innotescit.” (Pflsiderer. 1. c.. §. 224.).

§. 13, Reductionem divisionis huius ad compositionem
docet Pappi Propositio 171, Lib. VII. Collect, Mathom. seu
Lemm, 7. in Lib. I. Conicor. Apollonii: quo, si A sit ad B

" in ratione composita ex ratiomibus C:D, E:F; vicissim ratio-

nem C:D ex rationibus A:B a0 E:E sen inversa ipsins B:F
componi ostendit.. Facto enim E:F==D:H; erit (Def. Simson.)
ratio, quae eox. vationibus C:D, E:F componitur, b. e. (supp.)
A:B=C:H.
~ Quare, cum ita sint C:H=—=<A:B
H:D=F:E -

e _ A:B
ost (Def. Sims.) C'DT"(F B

Eodemque modo, ex quotcunque rationibus C:D, E:F, G:I etc.
componatur ratio A:B; caeteris E:F, G:H etc. ad unam
P:Q ex iis compositam reducti, demonsuratur, rationem C:D
componi ex rationibus A:B et Q:P; sen C esse ad D in ra-
sione composita ex directa A ad B et invorsa rationis P ad Q.
(Pfleiderer. 3. <. §. 225.)
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§. 14. Hine reaedem otiam intor se sunt rationes, guae
rationibus iisdem inter so A:B, C:D per alias E:XF, G:H pari-
tor inter se easdem divisis obtinentur. Quippe ob E:F=G:H
(supp.) est etiam F:E=H:G (Prop. B. i Excurs. ad Libr.V.).
Quare, cum quoque sit A:B=C:D, ratio ex A:B ac F:E com-
posita eadem est rationi compositae ex C:D et H:G (s. 10.)
h. o. (§. 13.) quae rationem A:B per alteram E:F dividendo
prodit, ratic, eadem est rationi divisione retionis C:D per al-
_teram G:H oriandae. (Pfleiderer. 1. o §. 226.) ‘

§. 15. Idem in Propositionibus H, K Element Libr. V:
amnexis Hob. Simson uberius sic enunciat: ,,Si ratio ex qui-
busdam rationibus** (sive strictiori, sive latiori in Def. Sims,
exposito seasu) ,,composita eadem sit ratiomi ex quibusdam
aliis rationibus compositae, fueritque una ratio ex prioribus,
" vel ratio ex quibusdam ex prioribus composita, eadem uni
rationi ex posterioribus, vel rationi ex quibusdam ex poste-
rioribus compositae: erit reliqua ratio ex prioribus, wvel ratio
ex reliquis prioribus composita, eadem rationi reliquae ex

- posterioribus, vel rationi ex reliquis posterioribus composme.
(Pfleiderer. 1. c. §. 227.)

. §. 16, Qnando A:B=( ) pariter est A:B== E: r),

C:D
C:D=K:L

S K:L '
Factis enim EF=L °* AB=( K:M(V.22.)

at ob K:M quoque =GL) (V. 23.)=( )

pariter est A: B....( C: D) Similiterque rationem

.

ex pluribus quam duabus compositam, mutato horum ordine
haud mutari ostenditur (Pfleiderer. §. 228.)

c:D . D:C
§.17. Inverse, quando A:B=(E:F)' ent B‘A"—"(F:E)‘

. . C:D=K:L K:L
Factis enim EF—L:M est A.B=(L:M)—K:M,
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ot B: A==M:K (Prop.B, in Excursu ad Libr. V.) =(;‘xf‘) (V.23

. /D:C ) ‘
-.-=(FE) (Prop. B in Exc. ad Libr. V.). Quod rursus si-

militer ad ratjonem ex pluribus guam duabus compositam ex-
tenditar (Pflsidorer. §. 229.)

§. 18, 8i A, B, C, D sm;t magnitudines homogeneae, est

(A:B)__ ADy o . AB=KL A:D=K:0
C:D “‘(c:n)' aetlt o™ Gp=L:M’ C:B=0:P

3 A:B A:D '
ut sint (C D) =K:M, (c:. ==K:P (Def. Sims_on.)

ob A B=K:L ‘
B:C=pP:D (Prop. B-in Exc. ad Libr. V.)
C:D=L:M

. . . /KL
est A:D seu (constr) K:O0= (P:O .
. L:M

unde §. 13. ( ) (LaM < ‘

h, o. (V. 22.) K:P=K:M, ideogque (C D)—(
(Pfleidever, §. 230.) '

- C:D\- :
§. 19, si A:B=<E:F>, atque E:F=D:I, est
’ . G:H .

AB—_-(?;;I . Tacto emim G:H==I:K, [it

" /B:D G
A:B:(D; I ) (§.10,) =C:K (Det. Smu.)::( l:K)
I:K ‘ ‘

(Def. Sims.) .-_-(g;{ §. 10, (Dfteiderer. §. 231.)

§.20. Sit A ad B in ratione cqmposita ex rationibus E:F

Ay
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et G:H: atgue B:C=I:K: erit A ad C in ratione composita
ex rationibus E:F, G:H, K. TFactis enim

:Q=E:F E:F
P:Q=E rI nd P:R=\ G:H
Q:R=G:II; unde v E:F
R:S= I:K. - P:8=(G=H)

1:X/

‘erunt A:B=P:R (§. 21.)
B:C=R:S5 (V. 11.)

- E:F ’
A:C=P:8 (V. 22) = (?:H). Idemque simi-
\ : : : K .
Liter et ad plures magnitudines A, B, C, D etc. et ad rationes
~ ipsatum rationibus mutuis ;lequiponclltn simplices compositas-
ve quaslibet extenditur (Pfisiderer. §. 232.)

- . -

/ , B
§. 21. Si AB= (‘é?) et A, B, C, D, E, F sunt ma-

gnitudines homogenoaé: ob B:C=B8:C

B:E:—_—B:E
ﬁuntAC-—( ) (CD)—(
* §.20, §.16.  §.19,

w5 ) = (32) = (5= 22

’ (Castillon sur une nonvelle proprieté des sections coniques in
Nouv. Mem,de I’Acad. de Berlin. Année 1776. p.298.) Ceterae,

quae® ibidem ex A:B=(C=D‘> deducuntur Qtionel, ex/.

§. 13, 17, 18. et nuno §. 21 ostensis consequ.untur (Pfleide-
rer. §. 233.)

. §- 22, Ratio composita ex einsdem rationis directa ot in-
-versa est ratio aequalitatis, seu aequalium., Quippe, s
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A:B=E:F
ot (B:C=TF:E

fit A:C=E:E (V. 22.), proinde A=C (Excurs, ad Libr.'V,
(Prop. A.) (Pfleiderer. §. 234.)

§. 23. Compositionem vero plurium’ rationum ingre.
dientes ciusdem rationis divecta et invetsa 8s mutuo destrnunts

:un:( = D ate.
ita u (5 :D{=C; (g F) (

.
:

Flous enim

muwv
o

2EEW

mép:»
O> =
By
C|BRE
i
=
g

LU

ideoque (Def, Sims.) (

~~

o
b
N
]
i
2

- c;b B:A=L:K (comt. et Prop. B, in Excurs, ad Libr. V.)

ﬁunt "‘(E M) =L :M=C:D (Constr. etV. 11.)

§.20.
t

(é'lz) GO _.LN—( b)) (Consts. et §. “f)
(Pfjsiderer. §. 235) -

5.2, Hino, s (0 )=(ERr)» eque CD=G11;
panter erit AtB=ET.

Quippe, ob (A,D) ((, JIF

et A'B'—((G H )

=FE:F (§. 23.) (Pfleiderer. §. 236,)

_(&x
(

l(;) C; (supp- ot §. 10.)
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§. 25. Vicissim si ratio, quae ex duabus componitur, est
ratio aequalitatis; rationum, ex quibus componimr, una oet
alterius i inversa.

Nempe, si B}é:gf{ igitur A: C=( )

‘et A=C, 'ideoque A:B=C:B (V. 7.): ft EF:=H:G (supp, et
Prop. B in Exc. ad Libr. V. ot V. 11,) (Pfleiderer. §. 237.)

§. 26. Pariter, si in Compositione trium pluriumve ra-
tionum duse se mutuo destruunt, barum una alterius est

" inversa.
. A:B=K:L
Quippe si (C :D{=A!B, ot C:D=L:M
(E'F) E:F=M:N

est (Def. Sims.) KiN=K:L, ideoque (V.9.) N=L, ot (V.7.)
L:M=N:M; proinde C:D=F:E (Prop Bin Exouu. ad Libx
V. et V. 1L)

. AB A:B
Pmter, si g ¢:D =<A’B) ;e g
G:H

est (Def. Sims.) K.O=K.M
et (V.9) O=M
et (V. 7) M;N==O:N; itaque E:F=H:G.
Et s¢ic ulterius, (Pflsiderer. §. 238.).

l| Il u “
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