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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER QUARTUS.

A

DEFINITIONES.

\ «

1.1 igura rectilinea in figura rectilinea inscribi dici.
tur, quando unusquisque inscriptae figurae angulus
tangit unumquodque latus eius, in qua inscribitur.

2. Figura autem similiter circa figuram circum-
seibi dicitury, quando unumquodque latus circumseri-
pae tangit unumquemque angulum eius, circa quamt
circamscribitur.

3. Figura vero rectilinea in circulo inscribi dicia
tiry quando unusquisque angulus circumacriptae tangit
drculi circumferentiam.

4. Figwra autem rectilinea circa circulum circum.
scribi dicitur, quando unumquodque latus circumscria
ptae contingit circuli circumferentiam.

5. Circulus vero in figura similiter dicitur inscribi,
quando circuli circumferentia unumquodque latus eius,
in qua inscribitur contingit, '

DEFIN

Obs; Campanns habet tantum duas primas huins libri
ddfivitiones, At illae ipsae nusquam adhibemokr. Hinc due
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. Ktxlog & stepi oy pa tepippiq c6dan Aiyeal,
otay 7 T0U XUXAOU srrQupieie {xaOTLE yovies tov
el § MeQIPOGPETKL (TRl ‘

C. Evdeie el avzdoy fveoroieodar Aeystu,
Stuy Td mégate «Vric b Tiy steprpegeies § v0U
xUxhov. .

nrorT4z1Z «.

Eis vov dodérre xuvziov 15 Jodsioy evdeic,
peilors otioy 1is 10 xvxlov drepérgovr, foyy evdeiar
fveppoocat. -

"Eotw 6 Sodsic avxing 6 ABI, 7 &t dodsioe
wdeie pf psi;'wv s 100 xUxdov dueperpov i I
dei 8y elg 1oy ABI xvxldov fn, A ev0Seic iany ev-
Geivy vagpiooat.

Hy&w 100 ABI" xvxhov driperpog 4 Bl Fi
kv ody oy dotiv of BI 15 A, yeyoveg év ein 10
Ty Iy dvjppootur yag &g tov ABL xvxhov 5j

bium videri possit, annon serius adiectae fuerint ad analogiun
sequentium,

PROPOSITIO I

Obs. Quum punctum I in circumferentia pro lubite
s1mi queat, patet, innumeris modis problema Jsolvi posss
nisi nova adhuc determinatio accedat. Eiusmodi determinatio
€a osse potest, si punctum F datum esse sumere velis. Ve
rum, etiam hoc sumto, duplex tamen, quod et Commandi-
nus monuit, solutio locum habebit: aeque enim ducu rect
TZ ad punctum Z, in quo circuli iterum Sibi occurrunt, pro-
blemati satisfaciet, ac recta I'4. Alia determinatio haec esse
poterit, ut fecta circulo inscribenda vel ipsa, vel producis
per datum punctum transeat, quod non sit in circuli civcom-
ferentia; vel ut illa parallela sit rectac positione datae.  Et

f




LIBER QUARTUS. 5 N

6. Circulus autem circa figuram circamscribi di-
citur, quando circuli eircumferentia unumquemque an-

gulum ipsius, circa quam circumscribitur, tangit.

7. Recta in circulo aptari' dicitur, quando termini
tins in circumferentia sunt circuli.

PROPOSITIO 1 (Fig. 283.) N

In dato circulo datae rectae, quse non maior sit
diametro circuli, aequalem rectam aptare. -

Sit datus circalus 4B ,* data autem recta 4 non

" maior circuli diametro, oportet igitur in circulo ABI'

rectae 4 aequalem rectam aptare.

" Ducatur circuli ABI"’ diameter BI'. Si quidem_
igitur BI" aequalis est 4, factum erit propositum.
Aptata est enim in circulo ABI, BI' rectae A ae-

i quidem illud postule}ur, ut recta circulo dato iuscribenda
per datum punctum’ transeat, problema unum ex iis est, quae
Pappo testante in Pracfat. ad libr, VII. Collect. Math. Apol-
lonius in libris wegi vedorory tactavit, (CIL. Apo“onn Pergaci
laclinat. Libri duo ed. Horsley Oxon. 1770, et: Die Biicher,
des Apollonius von Perga de Inclinationibus von Diesterweg
Berlin, 1823.). Et particulare illud problema facile solvetur
tequentem in modam.

~Anal. Puta factum, et Fig..284. recta 4B, quae ae-
qualis sit rectae datae 4 dianietro mon maiori, inscripta sit
drculo daio 4BZ, eagme ipsa aut producta per datum pun-
tum I' transeat, quod noam sit in circuli dati circumferentia. '
Et 1) quidem, si rocta data sit aequalis diametro civculi, vecta
civeulo jnscribenda erit diameter per datum punctum ducta.
Si auters mon [uerit diameter, erit ex hyp. minor diametro,
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4 evdcix ioy 5 BI. Ei 8 oV peilov aiv 9 BT
¢ A, #ai xeiodw ) v 4 ioy 5 TE, xat xévrow piy
w I', Qwworjuar 8¢ 16 FE xuxdos yeyodgdw s
AEZ, xai inelevydn 4 I'A.

"Enei ovy 10 I' onusiov uévrpoy dott wov AEZ
avxdov, foy oviv i I'd v TE. 'AMd «j 474
T'E éoviv ion nat 9 4 doa v5; T'A oviv o,

Ei¢ doa tov Bodévra xpxlov wov ABI, <y do-
deioy evdele 2), uy ,uet,,ow ovoy s Tov xvxhov
drapérgov, ioy évsjonootar 5§ I'd. "Ogep édes mosjous

nNPOTAZIZ §.
- Elg vov Jodévie xvxhov vy Jodévne torywve ito-
yaiwov zm/wwov qugarmu.
"Eorw 6 dodsic xvxdog 6 ABL, vo 0t Jodiv «zgc-
yuwvoy vo AEZ: st 0 els vov ABI xvxdov td
dEZ votyuvy ivopuvioy Tpiywvoy Eyypcyes.

1) Peyrardus cum Cod. a legit: & & peilow foxlv 3 BI
75 4, xeiodw, Nos resticnimus lectionem ed. Oxon.

2) Peyrardus cum Cod. a. omittit verba un_psilon ovoy
s Tov xixdov diauiryiv et eoram loco ponit 15 4: nos ista
Velb.l, quae necessariam  omaino chelmuuuonem conlment,
restituimus,

adeoque extra eentrum E transibic (111 15,). Demissa igitur
in eam e centro perpendicularis E@ eam bisecabit (II, 3.)s
adeoque, ob datam 4B, data erit dimidia A&, adco:iue dana
evit, vel inveniri poterit in triangulo ad @ rectangulo 46F,
in 'quo- etiam E/A datur, recra E@ (I, 47, Cor, 20.) vel di
stantia, qua recta 4B a centro E abest, vel, ut aliter dica-
mus, notum erit, in qua distantia a centro E situm esse de-
beat punctum O, nempe in circulo centro E, radio E9 de-
scripto.  (Quod ipsnm brevius e HI. 15. Cor. derivari po-
terat.). Qui ocicculus si describatur, coptinget eum rects 48

g
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LIBER QUARTUS. 7

qualis. Sin minus, maior est BI ipsa 4, et ponatur
ipsi 4 aequalis I'E (I. 3.), et centro I', intervallo
vero I'E, circulus describatar 4AEZ (Post. 3.), et
iungatur I" A,

Quoniam igitur punctum I' centrum est circuli
AEZ, acqualis est I'A ipsi T'E, Sed IE ipsi A
-est aequalis; et A igitur ipsi I'A est aequalis.

In dato igitur circulo ABI, datae rectae, quae
non maior est diametro circuli, aequahs aptata est
T'4. Quod oportebat facere,

PROPOSITIO II. (Fig. 295)

In dato circulo inscribere triangulum aequiangulum
dato triangulo. :

Sit datus circulus 4BI, datum vero triangulum
4EZ; oportet in circulo ABT triangulo JEZ aequi-

angulum triangulum inscribere.

in & (III. 16.), adeoque tota extra eum posita erit. Unde,
ut recta AB transire poskit per {punctum datum I”, neccsse
ety ut punctum I’ non sit intra circulum centro E, radio
B9, descriptum. Quodsi non fuerit, problema. reducium bst
ad hoc: e puncto dato I', quod nen sit intra circulum datum,
ducere ad bhunc civculum rectam, quae eum contingat, i e.
od 1L 17, :

Compositio problematis itaque huc rédit. Si recta data 4
aequalis sit diametro circuli dati, ducatur per punctam daturh
T diameter circuli. (Punctum nempe I’ a centro E diversum
ese sumitur, quodsi mon foret, quaevis diemeter problemati
satisfaceret.).  Sin autem vocta data minor sit diameiro civculi

dati, sumatur in circumferentia circuli punctum quodcunque
H, et ex 1V. 1. circulo inscribatur recta HK=4d, et, demisso
in HK perpendiculo EI, centro E, radio EI, describatur cir-
tulus, Quodsi iam punctum datum I sit imtra hunc circu-
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"Hy9w tov ABT xvxdov ipentzopévy +f HO aeva
10 A, xet ovveorarw meds pdv v AQ evdsin xal
20 meos avry onusiv ww A 15 vne AEZ yevia ioy.
75 vno @A mpoc 8 v HA eddeia xai o6 ngos
ovtyj onpsin v A v vne {ZJR yuvig ioy o vm
HAB, xat énelevydw 1 BI. N

.'Enel ovy xvxhov 200 ABID épdnrevai vig evdeie
9 BA, xui u,fjm‘ 1ijs xatd 50 A énagig sl 0¥ W-
shoy duixvar eudeic 57 ALY 9 doe vne OAI iy
ot} 1 v w6 Ivudddi T0U xUxdov TuZpaTe yuyily
wj vae ABI. "AM 1 vnoe OGAI =3 vmo AEZ
otiv oy xei 4 vao ABT doa ywvia v vvo AEZ
oty ioy. i o avid & xai 5 vio AB wj vno
ZAE lgriv ioy, xab howry dou 5 vmo BAIL jowry
97 vwo EZA ioriv iory looyuviov doe dovi vo ABF
volyavoy v AEZ voiyuve, xai &yyéyoantar el vy

ABT xixiov.

lum, problema solvi mequit. Si autem HK transeat per pur-
ctum I', factum crit, quod petebatur. Sin minus ex puncto
I ducatur recta AI'B circulum interiorem contingens (1L
17, vel NI, 16, Cor.) eritque illa ==HK (Obs. 4. ad 1L 18)
=d4. Et pater ex III. 17. Jduas semper solutiones locum ha-
bere, excepto €o casu, quo punctnm Iest in circumferentia
civculi interioris, qui nou uisi unam solfitionem admitit.
Natari meretur, ad facillimum hoc et simplicissimum problema
facile reduci posse alia magis composita v. c. problema, cir-
culo dato inscribendi triangulum, cuins duo latera parallels
sint duabus rectis pusitione datis, et cuins tertium latus trans-
eat per datum- punctum , vel generalius problema circulo dato
inscribendi Polygonum qnodcungue, quod imparem laterum

_numerum habeat, ita, ut eins latera omnia, uno excepto

sint parallela rectis positione datis, reliquum autem latus
transeat per punctum datum, vel otiam, ut omni polygoni
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LIBER QUARTUS. . 9

Ducatur recta HO countingens’ circulum AB[ in

4 (lIL. 17.), et constituatur ad rectam A6 et ad jun-

cum in ea angulo JEZ aequalis @A (1. 23.);
rursus, ad rectam HA et ad punctum in ea A an.

gulo ZAE aequalis HAB, et iungatur BI.

Quoniam igitur circulum ABI' contingit aliqua
recta ©4, a contactu sutem ad A in circulo ducta est

recta- A"y angulus G A" aequalis est angnlo ABT
in altemo circuli segmento (ML 32). Sed angulus
04D ipsi AEZ est aequalis; angulus igitar ABI"
ipsi JEZ est aequalis. Ex eadem ratione et angulus

ArI'B ipsi ZAE est aequalis, et reliquus igitur BA.

reliquo EZ A est aequalis (I. 32.). Triangulum igitur
ABT aequianguluin est triangulo JEZ, et inscriptum,
est in circulo 4BT.

lstera transeant per puncta data, aliaque huius generis plura,
quod primum ostendit Annibale Giordano di Orttaiano (Me-
morie di Tisica e di Math. della Societa Jtaliana T. IV.), et
post eum eodem loco Malfaui. CF P'Huilier Elémens d*Ana-
lyse Géométrique et d’Analyse Algibraigne §. 116, sqq. . Klii-
.gel. Werterb. T. IIL p, 155. Meier. Hirsch. Samml. geom.
Aufg, I. Th. §. 150. gq. Carnot. Géom. de Pusition. Traus-
tamos jam ad alind, de quo aute diximus, problema. In-
scribenda nempe sit circulo dato recta 4B aequalisrectae darae
4, quac nmon maior esse ponitur, quam cirfuli diameter, ita,
ut recta 4B simul parallela sit. rectae positione datae. Prae-
lermisfo eo casu, quo recita data 4 aequalis est diametro,
ostendetur, wat in problemate praecedento, rectam AH esse
“gtingentem circuli ex eodem centro eum circuld dato de-
scripti: cuins radii quadratum aequale sit diffeventiae quadrati
nadii circuli dati, et quadrati dimidiae vectze 4. Quum itague
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Eig vov dodévia doo avxhov ve Sodéwye Tpryuve
looyuvioy voiyavoy yyiypantar. “@mep &dec motioos

HPOTAZIZ y.

sl zov dodévia xvuxdov ww Sodivye voiyury
looywvioy Tolyyvoy meptyocyrat.

"Eotw o dodeig xvxdog 6 ABI, vo 8¢ dodivuy-
yuvoy w6 AEZ: 8:i &) sieoi vov  ABI xvnhoy w
AEZ rgiyuve ioopaviov tolyuvoy mepiyodyar,

"Exfeflode v EZ ip éxdrepn o uéoy wu
td H, O oyusic, xai siiygpde 100 ABI xvxiov
xévzgoy 0 K, xai dujydu v¢ {rvyey «vdsin 4 KB,

xal ovveorutw woeos 15 KB evdeic xal vi mgos |

avey oquelw s6 K v wiv vne AEH yovie ion |
vnoe BKA, v 8 vno AZO ioy 4 vnwe BKT, wi
Owd wiv A, B, T onpcivv 739vcav 2yeavopeyn

s00 ABT xvxdov i AAM, MBN, NT.1.

Kal et 2pdnrovrar vo0 ABL wuxdov oi AN,
MN, NA xoré v¢ A, B, T, ¢no 8 vov K évigov |

dni vd A, B, I'?) ojucia imlevpvipsval siow ci

KA, KB, KI* opdai dou tioiv oi wgds vois 4,

1) Verha: and 8¢ tos K xivroov énlzd A, B, I', que
cum Cod. a. omittit Peyrard.m, ex antig. ed. restituimus,
quod "magis determinate ‘exprimunt, rectas ex centro ductas
esse,

hic circulus eodem ac ante modo describi possit, problems:
redit ad id, de quo Obs. 5. ad IIL. 17, diximus, Aliam «
faciliorem huius problematis solutionem tradunt Commandi-
nus ot ex eo Clavius. Nempe ducta diametro rectae positione
datae parallela,* abscindantur in ea ¢ centro ex utraque pane
.segmenta aequalia dimidiae rectas 4, atque ex horum exue
mitatibus erigantur ad diametrum perpendicula, quae iater &
comprohendent segmenta circuli, gquorum singulae chordae
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" In dato igitur circulo triangulum dato triangulo
sequiangulum descriptum est. Quod oportebat facere,

PROPOSITIO U (Fig. 286.)

Circa datam circuluth dato triangulo aequiangulum
triangulum circumscribere. ‘

Sit datus circulus /BT, datum autem triangulum
4EZ; oportet circa ABI circulum triangulo 4EZ
tequiangulum triangulum circumscribere.

Producatur EZ ex htraque parte ad H, G punct;l,
¢t sumatur centrum K circuli 481" (IIL. 1.), et du-
atar utcunque vecta KB, et constituatur ad KB re-
cam et ad punctum in ea K angulo JEH aequalis
BK A4, angulo vero 470 aequalis BKI (I. 23.) et
per puncta 4, B, I' ducantur vectae AAM, MBN,
NI/ circulum ABI' contingeutes.

Et quoniam contingunt circulam ABI rectae AM,
‘MN, NA in punctis A, B, I'y ex centro K autem

ud puncta A, B, I’ ductae sunt K4, KB, Kr,

recti sunt anguli ad puncta A4, B, I' (lll. 18.). Et

propositum  efficient, Caeterum (ope III. 20.) ad hoc pro-
blema facile reducitur illud: circulo dato inscribere triangu.
lum, euius singula latera parallela sint rectis positione datis,
quie omnes so iutersecant. oo

PROPOSITIO IL

Obs, In hoc quoque problemate punctum . in civcum-
ferentia pro lubitw sumi, aut datum esse, aut nova aliqua
alia conditio_accedere potest. Prasterea, otiam si punctum A
datum sit, trisngulum circulo inscribendum sex diversis mo-
dis in circulo poni poterit. Nempe angulus 4 I cuilibet an-
guloium E, 4, Z aequalis ficri potest, quo ipso iam ties
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B, T oo;,uemtc yoviee. Kot dnet o0 AMBK sevgo-

niAevoov of naoagsg ywku TETQUOLY og.’ia:g ioa claly,

hu'u’qmg xcl i3 8o Toiywva Supsivar vo AMBK,

xes eloww opdei ai vnd MAK, KBM yoviar lomu
doo i vno AKB, AMB dvaiy opdaic ioas cioi.
Eict & xai ai vnd AEH, AEZ Svoly ogdais ioer
‘el dge vie AKB, AMB vaig vnd JEH, AEZ i
siolv, 4y 1) ¥ AKB 15 vnd AEH lotly ioy oy
doo 7 vnd AMB Aoy vij vnd AEZ 2wty o
‘Opoiuwg 0% derydrosver ore xet ) 9o ANM i vso
AZE loviv ion wmei dowy doe 4 vmd MAN lowmj

7 'no EAZ dorlv ioy. looyuviov dpo fovi w6 L

AMN <oiyuvoy ve AEZ cpiyave, xol mwepryeypemnses
nepl vov ABIT xvxiov.

Ilspi vov Jodévie doa xuxdov ww dodévee spi-
youve looysyioy Toiyuvoy mepiyéyounsas. “Omep e
oroar, )

HnHPOTAZIZ 4.

Eig w0 809ty woiywuvov xuxdov eyypoayar.
*Eotw 0 Sodiv voiyovoy ©o ABI" dei drf &is 10
ABT wgiyavoy xvxdov ypeaya:.

modi trianguli constituendi efficiuntur. Deinde, cuicunque

‘angulorum E, o, Z angulum 6.4 aequalgm facias, duo re

liqui ‘adhuc anguli locum inter se mutare possunt, quo itaque
sex omaino modi ptodeunt Magnitudo tamen literum -
anguli semper eadem est, quamvis variari pdseit eorum po
sitio, Tacile etiam patet, reduci hoc problema posse (ur?
Borelliv factum est) ad Prop. INII 34. adeoque etiam ad al-

teram, quac ibi allata est, solutionem, vel eam quoque, gm® )
" tup habuimus, conditionem admittere.

Cor. Nominatim itaque circulo dato triangulum aequic




LIBER QUARTUS, 13

quoniam tquadrilateri 4/MBK quatuor anguli fuatsot
rectis aequales sunt (I. 32.), quippe is duo triangula
dividitur AMBK, et sunt recti anguli MAK, KBM; .
reliqui igitar 4KB, AMB duobus rectis aequales
sunt; sunt autem et 4JEH, AJEZ duobus rectis ac-
quales (I. 13.); anguli igitur 4KB, AMB angulis
AEH, AEZ aequales sunt, quorum AKB ipsi JEH
est aequalis; reliquus igitur AMB reliquo 4EZ est
aequalis.  Similiter ostendetur et angulum AANM ipst
AZE esse aequalem; et reliquus igitur MV reliquo

« EAZ est aequalis. Triangulum igitur /AN aequi-
. augulum est wiangulo JEZ, et circumscribitur circum

ABTI" circulum.

,

Circa datum igitur <irculum dato triangulo aequi-’

- { angulum triangulum circumscriptum est.  Quod opor.

tebat facere. - \

PROPOSITIO IV. (Fig. 287.)

In dato triangulo circnlum inscribere.
Sit datam triangulam ATI'B; oportet in triangulo
ABT circulum inscribere.

mgulam, adeoque (I. 6.) aequilaterum ihscribetur ope I 1,
quod ipsum feri posse in IV, 16, sumitar,

PROPOSITIO HIL

Obs, Similes hic observationes locum liabent acin pras-
cedente. Nempe punctum B pro lubitu, ws izvge, in cir-
‘cumferentia sumi aut etiam datum esse, aut quacunque alu
tatione determinari potest. Deinde etiam determinato punclo
B sex vaviis modis trianguli AMN situs variari potest, quam-
vis maguitudo laterum noh varietur, Practerca jure quidem
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Terprodwoay ai vao ABI', ATB yuvia dijs
tui¢ B, I'd sv3siae, el ovpfaddézooay aliphas
xard 16 A oypciov , xal 5ydacey end tov A4 &g
AB, BI', I'4 ev%¢ias xidsror «i AE, AZ, 4H.

Kui el ioy éotiv g vne ABA ywwvia 1 t70
ABI, ot & nad 0pd1 7 vno BEJ opdy v vas
BZA ioy, éto 89 roiyevd 2out 1¢ EBA, ZBd, 16
8vo yowvies Taic dvat poviats icag fyovre , xai piot
nlevpdy pug mhevod iony, Ty Unorsivovcay tad
piey TGy icov yoviiv, xowry evtuv T,y Bd, xd
tug londe doa wAiveds taic Aotmuls mhevguls i
§ovory foy doe 4 AE vj AZ. did té aved 8 wd
% dH 19 ' dZ iotiv foy. A 1peic dpu evdeia b
dE, 4Z, AH iocw didijitug eloiv 6 doe nivipn o
4, xal Sworijpere &t oy AE, 4Z, AH xvxio;
yoapoucrog gset xai S1d TGV AoumGy oypsiny, we
fpspstae vav AB, BI', T'A ev9cov, did 10 o

dd¢ ¢ivar vde mong voic E, 7, H oypeiorg yovies.

Ei ydo tepuet wvrag, dotar 7 15 drapdtpo Tot auioy
npog opdde 4T dxgus Cyouivy vrds mizitovoe ToV
xtxdov, omep Gromov &delydy ovz dpa o irrow 4,
dreovucrt 8¢ vk vy JE, AZ, AH youyopeyos
. , ]
_observn Austin., demonstrani oporters, contingentes AH,
BN, IA inter’se convenire, quod facillimum est, ducts ¥
C. vects AB, quae tum, quum anguli KAM, KBN recd sinh
summam angulorum MAB, MB A duobus rectis minorem of-
ficiet, unde xes consequitur ope 11, axiom. vel 1. Post. 5
vernm eandem demonstrationem iam dederst Tacquet, Do
nique notandum Peletacium et Borellium aliam adhuc buius
problematis solutionem exhibere, in qua, ope praccedentis
Propositionis primum circulo triangulum dato aequisngulum
inscribitur, et deinde ope problem. in Obs, 5. ad IIL 11
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Secentur ABT ArlB anguli bifariam a rectis BJ,

t I'd (1. 9.), et conveniant inter se in puncto 4, et

ducantur a 4 ad 4B, BI'y I'A rectae perpendiculae
ves AE, AZy 4AH (. 12.).

Et quoniam aequalis est angulus 4BAangulo ABI‘,
est autem et rectus BEJ recto BZ A aequalis; duo
igitur sunt triangula EBA, ZBd, duos angulos‘ duo.
bus angulis aequales habentia, et unum latus uni la-
teri aequale, et utrique commune B4, quod uni a¢-
qualium angulorum subtenditur ; ergo et reliqua latera
reliquis lateribus aequalia habebunt (I. 26.); aequalis
igitur AE ipsi JZ. Ex eadem ratione et 4H ipsi
A4Z est aequalis. Tres igitur rectae JE, 4Z, JH

aequales inter se sunt; ergo centro A, et intervallo -

una ipsarum JE, 47, JH circulus descriptus transia
bit et per reliqua puncta, et continget 4B, BI, I'A

rectas, propterea quod recti sunt ad E, Z, H puncta

anguli. Si enim secet ipsas, recta diametro circuli ad
rectos angulos ab extremitate ducta intra ipsum cadet
tirculum, quod absurdum ostensum est (II. 16.);
drcalus igitur centro A, intervallo autemn una ipsa-
mm AJE, dZ, AH descriptus non secat rectas AB,

tectae inscripti huius trianguli lateribus paiallelao circulum
contingentes ducuntur. Cacterum de simili problemate gene-
nliore vide infra ad IV. 7. Obs. 2.

PROPOSITIO 1IV.

Obs. L. Apalysis huius problematis ita institui potest.
Quum centrum circuli esse debeat ex HI. 17, Obss 1. in recta,
quae angulom ABI bifariam dividit, dividat eum bifariam
teca B4, eritque in B4 centtum circuli (vel, ut aliter geo-

wettarum more  dicamus , serit yecla B4 locus centri circuli

ii
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‘tecta legimus. Eadem tamen ad finem Prop. 8. desunt. )
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xixdo¢ Tipver vdg AB, BT, TA evsiac ipdyera] [

dou avewy xol fovar wvrdog IyyeypappEvos el 10Y°t
ABT agiyovor. 'Eyyeyoapdo g ZEH 1). iL.
Eis doe 16 dodiv 1oiywvoy 10 ABI xvxdes &y-1 4
yiyouarar 0 EZH. "Oneo éder notioar. il
IHNPOTAZIZ & ‘ I3

Hrol 10 dodiv oiyovor xvxdov mepiypawal. 2,
"Eotw 16 Jdodiv voiyovoy w0 ABI™ Jei 67 megl] s
€6 dodiv roiyovoy 16 ABI xixiov meprypd yut.
Terpercduoey «i AB, A eveivs diye wusd vd |-
4, E oypzic, xai ¢ao vav 4, E oypeiov teig AB,7. 1
A agos opdds 1y%wouy «i AZ, ZE: cvusicoovw- ..
v 0t 510t évrog o ABT voiyurov, % &ne vic BI'§ -
\ ‘ T

1) Verba: *Eyyeyoagdn vs ZEH, quae in edd. Oxon. ¢ 4
Basil. omissa suat, recte omnino e Cod. a restituit Peyrardus.
Pariter cevte in Prop. 5. 9.°13. 14. ad finem similia verba ad- !

describendi). Eodem modo, quum id centrum esse debeat * 2
in recta, quae angulum ATI'B bifariam dividit, dividat eum ‘“~
bifariam recta I'4, eritque in recta I's centrum circali, Erit !
itaque in concursu utriusque roctae. Rectds autem Bd, I4 .-
necessario concurrere, facile patet. Quum enim anguli ABI'
4 TB simol minores sint duobus rectis (I. 17.), multo magis
anguli. 4BI’, 4I'B simul (quippe dimidii priorum) minores
erunt duobus rectis, adeoque rectae B, I's convenient (Ax
11. vel L. Post. 5.).

Obs. 2.°Cor, 1. Quum etiam rectac A4E, AH circulum
contingant, recta quoque A4, quae angulum BAI bifsriam
dividit, in eodem puncto 4, centro citcali, conveniet (TH.
17. Obs. 1.). Iiaque tres vectae, quae angulos trisnguli ali-
cuius bifariam secant, in codem intra ipsum puncto comve-

N

—_—— —



LIBER QUARTUS. 17

BI', I'd% contingit igitur ipsas, et erit circulus de-.
wriptus in triangulo ABT (IV. Def. 5.). Inscribatur
n ZHE. .

In dato igitur triangulo 4BI' circulus inscriptus
ot EZH. Quod oportebat facere. '

PROPOSITIO V. (Fig. 290.)

Circa datum triangulum circulum circumscribere,

Sit datam triangulum ABI'; oportet circa datum
tiangnlum ABI circulum circumscribere,

Secentar A B, AL rectae bifariam in 4, E pun.
dis (I. 10.), et punctis 4, FE ipsis dBy Al ad re-
ttos angulos ducantur 4%, ZE (1. 11.). Convenient
wtem vel intra triangulum ABI, vel in recta BI, s
vl extra BI'. -

nioat. Et vice versa: Recta, quie ex puncto d, im quo con-
veninnt rectae , quas duos angulos B et I' trianguli bisecant,
 tertinm angulum ducitur, hune quoque bisecat (Obs. 2.
M I 26. Cas, 5.)« Cf. PHeiderer., e cuius annotationibpe
'Putim manuscriptis, etiam in hoo_libro plura hausimus
,Schol. in VI. Elem. P. I. §§. 41. 42. Caeterum ipsas pro-
psitionem IV. 4. Eudlides ex absurdo demonstrat, Rob.’
" Simson, panlo brevius directe, Neque vero cum Matthjee
(Auuug aus Rob. Simsons Usbersetzung) dixerim, verba &
1% veuel advds w. 7. A usque ad finem demonstrationis ma-
nifesto otiosum esse additamentu 1. Ad indirectam demonstre-
» tionem omnino necessaiia sunt. f ‘
Obs. 3. Cor. 2. Et, quie a puncto, in quo tres rectae
I’ ®@nveniant , quae angulos alicuius trisnguli bisecant, ad la-
' eius trianguli demittantur, sunt inter se aequalia,
Obs. 4. Cor. 3, Et, quum sit AE=AH, et [Z=TH
. (L 17. Obs. 5.), erit itaque BZ4-BE, vel, quod eodem

, 1edit, 2BE excessus, quo_summa duorum latcrum BA, BI
v Eudid. Element, P, 11, B
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Qupmaritweey oUv Tpotegov rTog xerd 10 Z§in.
xi fassevydoowy wi ZB, ZI', ZA. Kei &acl iof 1,

dotiv ) Ad v Bd, zowvs} 8t ack npos opdds i %

Beoie doe i AZ Buver vf ZB éotiv iey. ‘Opoimsy
e o [ R S - - -
&) deifoper 0w xat y I'Z 15; AZ doviv ioy, were}

wxat 9§ ZB 1 ZI éoriv ivy «i rpeic doa ai 24,
ZB, ZI isw erdidaig eaive ‘O dow #iéviow 10 Z,
Sweoripart 0t éri wov ZA, ZB, ZI' xvzhog yoa-
qopevos %Eet xui Otd TWY hulAdy OnpElwY 5 nui 61

wspyepoapiEvog 6 xvxdog siept 10" ABI Toipovory.

Hegiypaqéodw wg o ABT,

’ < 7, 3 \ -\
Aidd 8- «i AZ, EZ ovpuntizwoey & T8}
Bl W9siug xurd 10 Z, wg &6t &t tig devnepss?
= } 2 > ah < ’, < i S "
xerappapis, xel dsbevydw § AZ. ‘Opoivg 0y r)el'lL
Yoprey ote 10 Z onpsiov xévrgov éoti woU stegt Wi

I3 N » ’
ABI' voiyovoy segtypepopiévor xuxdov.

"AMé 8 el 4Z, EZ cvpmintérncay #x10g 1094
ABT zptyovov, xevd 10 Z mahww, we et il Tis).

roitye xetayoegrc, xat énsleiydwsey «i AZ, BZ,
'T'Z. Kui el ndiw ioy iotiv 4 A 5 4B, %o

‘superat tertium AT, quo ipso propius determinatur I 20. {:

Hanc observationem Clavius ad Ioann. Bapustani Benedictum
refert. ' )

Obs. 5. Facile patet, eadem ratione solvi problems ge-
neralius, quo iubetur circulus describi, qui contingat ues
rectas positione datas, quae non omnes tres iiter se sunt p
rallelae. Erunt enim vel a) (Fig.'QSS.) duae rectarum posi-
tione datatum AB, I'4 parallelae, et secabuntur a tertia AT

in puiictis 4, I', et tum eodem modo ostendetur, si anguli

I'AB, AI'4 bifaviam sccentar reciis I'E, AE, has rects i}

poncto aliquo E ¢onvenire, et demissa ex B in rectas per
pendicula EZ, EOG, EH esse inter se aequalia, adeogue G

0

4

y

=y

he

.

{

7

1
.
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Conveniant igitur primum intus in Z, et iungan.
w ZB, ZI'y ZA. Et quomiam A4 aequalis est
B4, communis autem et ad rectos angulos 4Z; basis
igitur 47, basi ZB est aequalis (I. 4.)." Similiter
ostendemus et rectam [Z rectae AZ esso aequalem,
quare et ZB aequalis est ZI'; tres igitur Z{, ZB,
ZTI aequales inter se sunt. Ergo cu'cu.lu: centro Z,
iotervallo autem una ipsarum ZA, ZB, Z I descri-
ptus transibit et per reliqua puncta, et erit circulus
circamscriptus (IV. Def. 6.) circa 4B[I" triangulum,
Circumscribatar ut A5 T ,

Sed 47, EZ conveniant in recta BI' in Z, ut
in secunda figura, et iungatur 4Z, Sxmxhter osten-
demus punctum Z centrum esse circuli circa 4BI’
triangulum circumscripti. A

Al

"Sed A4Z, EZ conveniant extra triangulum ABT,
rarsus in Z, ut in tertia figura, et iungantur 4Z,
BZ, I'Z. Et quoniam rursus 44 aequalis est 4B,
communis autem et ad rectos angulos 4Z; basis igi-

calum cemiro E, radio EZ descriptum tres rectas in Z, @,
H contingere. Et eodem modo etiam ex altera rectae AI'
parte invenietur circulus, qui propositum efficiet.  Aliter,
ducto ad utramque rectarum parallelarum perpendiculo quo-
cusque ZH, eoque in E bifariam diviso, ac per B ducta
recta Ee parallela rectis 4B, I'4, ostendetur, in hac paral-
lela esse centra describendorum civculorum. {Vel (Fig. 269,)
b) nulla vectarum positione datarum parallela erit alteri.
Omnes igitur tves B, BI, AT iuier se convenient, vel
wimgulum AB I efficient, adeoque problema idem erit, quod
nostrumm IV. 4. et invenietur centrum 4 circuli intra mmou-
lum describendi, qui tres vectas 4B, BI, Al contin;g,n.

‘

\
~
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&% xai mpds ogdds v AZ: fdag dow 1 AZIB est
v ZB lotiv ioy. ‘Opoiwg 81 Oeifopey o1l aequ
zr 'ty Z A éoviv ioy, were wui i ZB v ZRY, erge
ioy, o dou mahty xévige vi'Z, dmon;,uan wa i
14y ZA, ZB, ZI" xdxioc youqoperog 1;.;; = reliqu
14y Aoty oppeiny, wai fovat mmygar[o,uwo a\scnpu
16 ABI' r.g:;'wvov. Kai yeypiqpdo wg ABI. !

ITepi 26 Joddy doa tpipwvoy xvxiog megtNmm i
arut. ~Oneg £det noedjoat. L uod ¢

IHOPIZMA Co

Kw tpawpov 01y Ore piv vTos TOU TOR:ier
nintee 10 xévigoy 10U xvxdov, 1 vnd BAT M. .,
&y peilove qujpate 10V ypuxvrdiov cvyydvovde, &
1oy oty opdg* bte O inl viic BI' sv&siag 10y,
zoov ninvet, 3§ vnd BAL yovia v suexvxdio },

. » ’ e POS
yyevovoa og&r/ dotev ove c)‘é 70 xévrgoy ToU whk. ;.
x¥0g ftplyowov ninvee 1), o vac BAL, i Sl
1) Ita sane vectins Peyrnrdm ex Cod. a habet, quam
gata lectio: oray intos ﬂlc BI :v8elas o xévrgov wiTTsis
terum iam Gregorius in versione latina veram lectionem A
_pressit. i
. . . iy
Facile autem patet, eodem modo intra spatia KBTI, 4B “
41 1

"MFAO describi posse circulos, qui rectas 4B, BI'y, AT ¢
'uungulum ABI contingant, Nolumus huic problemati, un
‘unum ex iis' est, quae Apollonius in libris de Tacuomb”‘ h
_ tractavit, plenius evolvendo insistere. Plura scitu digna, qlﬂ'
ad illud ‘pertinent, et ex hac constructione derfvari possunk
congessn Plcidever, vbene Trigonometrie Tiib. 1802 It v’
) AB+AI‘+BI'

3

Uz

-

9

‘¢ facile patet, esse Ao Ay= 5 pmter ac "2:
Obs. 4. vidimu; esse >AE:.M, et angulum JBJ 1

<
esse rectum etc.



LIBER QUARTUDS, U

Zbasi ZB est aequalis (I. 4.). Similiter osten-
bet ZI' aequalem esse ZA, quare et ZB ae-
st ZIN, ergo rursus circulus centro Z, iuter-
wtem una ipsarum ZA, ZB, ZTI descriptus
t per reliqua puncta, et erit circa triangnlum
drcumscriptus. Describatur igitur ut 4BI"

u datum jgitur triangulum circulus circumscri-
o, Quod oportcbat facere.

COROLLARIUM.

.~

' manifestum est, quod si centrum circuli intra
rilum cadity angulus BAT, iu segmento maiore
semicirculo positus, minor sit recto; si au-
tentram in rectam BI” cadit, angulus BAT, in
arculo  positus, rectus sit; si vero centrum cir-
extra triangulum cadit, angulus BAT, in seg-
minore quam- semicirculo; maior sit recto.

PROPOSITIO V.

Obs. 1, Rob. Simson. putat, demonstrationem huias
sitionis ab aliquo vitiatam esse, non enim ostendere,
s quas laters ln'anguli bifariam et ad angulos vectos se-
) inter so convenmire, et inepte dividere propositionem in
@y, cum una eademque demonstratio omnibns inser-
%, ut jam Campanus observarit. Et illud quidem, rectas,’
Meex 4ot Ead angulos rectos lateribus ducuntur, inter
* tonvenire, [acile, ut est apud Campanum, probatur, ducta
Ut 4B, unde res eodem modo ex Ax. 11, vel Y. Post. 5.
e, ac in IV. 3. de rectis circnlum conmtingentibus. Quod
Wum rectae I'Z, EZ noc fu unam lineam coincidere possint,
inde patet, quod si id feret, vectae #B, AT forent inter se
pallelae (I, 28.), quod est contra hypothesin. Rob. Simson.
ltctas 42, EZ convenive inde probar, gquod si non coaveni-
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TUeTE T0U puxvkAiov Tuyyivovea, meilwy dotiy
oo%is. “flove xal orav Ndrrav opdis TUpreYy ¥
didopévy yovia, ivros ToU Toryuvev cvpmEcoITL
"ol AZ, EZ' owev 8 op¥y, lmt 15¢ BI™ otey 8
peisov 0pdijc, xzog vouv ABI 1ptywvov 1).

IIPOTAZIZ 5.

Elg 2oy do3évra xvxlov terocyovoy Eyyoavat.

"Eoto ¢ dodsic xvxdog 6 ABIA dst 03 &is vov
ABT 4 xvxdoy tetpaymvoy iyyodat.

"Hydwoav w06 ABT'A xvxhov o Sidrstgor n0os
opddg wrhilarg ai AL, Bt xei dnetevydw oi AB,
BI', T4, AA.

1) "Bxris rov ABT teiywvov ex cox‘liecturn, gnam iam
versiones Campani, Clavii, Gregorii, Rob. Simsonis aliorum-
que habent, posuimus pro \'nﬁgnu omninm cditionum (in
Paris. ex sphalmate typographico est évzos pro exros) éxrss
s BI. ’
rent parallelae forent; at si parallelae forent 42, EZ, paral-
lelae quogne forent 4B, A1, qui iis sunt ad angulos rectos.
Hane demonstrationem veprebendit Matthias Auszug aus Rob.
8ims. Uebersetzung et Austin., quod propositio illa, rectss,
quae perpendiculaves sint ad duas parallelas, ipsas etism pe-
rallelas esse, non praccedat. Facillime tamen res ad I. 2. re-
ducitur.  Cacteram poterat quoque Analysis addi simili n-
tione a¢ in IV. 4. facile deducenda ex IIT. 1. Cor. 1.

Obs. 2. Cor. 2. Quum centrum civenli describendi esse
debeat (ITI. 1. Cor. 1.) in recta 4Z, quae rectam AB bif:-
riam et ad angulos rectos secat, parilerque in recta EZ, qu¢
rectam AT bifaviam et ad angnlos rectos secat, et denique
eodem modo in recta, quac rectam B bifariam et ad angulos
rectos seeat, patet, hoc, guod ultimo loco diximus, perpes-
dienlum cum ‘duobus reliquis in uno eodemque puncto o
veuire debele,

&

e ——
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Quare et si datus angulus minor est recto , intra tri-
angulum convenient /7, EZ; si autem rectus, in
BI' ; si vero maior recto, extra triangulum 4B

PROPOSITIO VL (Fig. 291.)

In dato circnlo quadratum inscribere.
Sit datus circulus 4 BI'4; oportetin circulo BT A
quadratum inscribere. '

Ducantur circuli 4B’ dunaée diametri 4T, B.1*

ad rectos angulos inter se (I. 11.), et iungantur 4B,
BI', I'd, 4A.

Obs, 3. Cor, 3. Et quae ab hos communi trium per-
pendiculorum. concursn ad angulos triangllli A4, B, I’ ducun-
tor rectae ZA, ZB, ZI’ acquales sunt. Casu itaque figurae
secundae (Fig. 290. b.) quo angulus BAI' rectus est, cen-
trum Z ciradi circumscribendi facillime invenitur, bisscando
tantum latus recto angulo oppositum. Cf. III. 31. Cor. 2.

Obs. 4. Eodem modo per tria puncta, quae non iu ca-
dem recta sunt, circulus describetur.

Obs. 5. Corollaiii 1., guod in graeco texta legitur, pars
prior non est apud Campanum, neque omnino ex hac con-
structione consequitur, sed patet ex III. 31. Pams pustetior
consequitur ex conversa IfI. 31. vid. Obs. ad IIL 31, In
parte posteriore covollarii praetevea, ut Rob, Simson. notat,
sermo est do amgulo dato, quum tamen propositio nihil ha-

beat, mec habere possit de angulo dato, atque hinc ille co- .

rollaium hoe manifeste vitiatum esse concludit. Austin. id
omuino ex hoc loco eliminandum esse putat, ’

PROPOSITIO VL
Obs. A sexta inde huius libri propositione Euclides non
nisi do figuris quibusdam regularibus tractat, et- de his iis,
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Kch 2tes iy foviv oy BE 15 EJ, xévagoy yuo
w0 E, xows o mui mpds opdds y E A facec dpu
5 AB paos vy A4 vy dotly.  Aid 96 avrd &1 xai
ivwsiga vavy BI, I'd éxerépa tiv BA, AA ioy;
dotlye icosthevgoy dpu dotl vo ABI'A tevgdmi.svpor.
Aéyn &) ove xal opPoyuviov. "Emei yio ¥ B ev-
Sela Suipiezpos dove 100 ABIA xvxdov, 7puuzvxiioy
dou doti 10 BAL 0091 dow 1j vno BAAd yewvie
A T avia &) ‘xai {xvory vav vae ABI, BIJ,
TAdd opdn éovev: codoyuvioy dew ort va ABIA
rerpanhsvgor. Edeiydy o xai loomAsvgoy tvevpd-
yuvoy dou éoviv. Kai yyéyeanizae &ly tov dodévia
ABT'A4 xvxlov.

Eis doa dodivie xuxlov tov ABTA zerpaymvor
fyyéyoantut 70 ABId. "Onsp &det sotsoeu.

HPOTAZIZ {.

Ilegi 1oy BoFévia ximdoy TeTodywvoy meprypu .
"Eotw dodeic xvxhoc ¢ ABIA- 8:i O megi wor
ABI'4 xvxiov verpdyuvoy segiyodyper.

quae Prop, 2—5 generatim de trisngulis docunerat, similia
proponit. Neque enim poterant ad figuras multilateras quas-
cunque illa omnia applicari. Nonnulla tamen de aliis guogue
figuris non regularibus valent. Propositio sexta, ut de bac
iam dicamus, de quadrzto idem docet, quod Prop. 2.de trian-
gulo dato alicui aéquiauguln. Quodvis autem quadratum etiam
cuivis alii quadrato est aequisngulum. Nec vero genevaliter
iam proponi poterat problema: in dato circulo juscribere qua-
drilaterum dato quadrilatcro aequisngulum. Vidimus nempe
in Obs. 2, ad III. 22 , ut quadrilaterum circulo inscribi pos-
sit, necesse esse, 8i qnaestio sit do figuris, gnae nullosangu-
los gibboo habent, ut duo anguli oppositi simul sumti aequa-
_ les sint reliquis duobus angulis. Itaque etiam, si circulodato

-
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Et quoniam BE aequalis est E/, centrum enimn
E, communis autem et ad rectos angulos EA; basis
igimr AB basi 44 aequalis est (I 4.). Ex eadem.
ratione et utraque rectarnm BT, I'A utrique rectarum

BA, A4 aequalis est; aequilaterum igitur est quadri-

laternm ABI'4. Dico autem et rectangulum. Quo-
niam enims recta B4 diameter est circuli 4B, se-
micirculus igitur est B.{A4; quare angulus B./A re-
clus est (IIl. 31.). Ex eadem ratione et unusqnisque
mguloram ABI'y, BI'd, I'4A rectus est; rectangu-
lom igitur est quadrilaterutn 4B 4. Ostensum est
atem et aequilaterum ; quadratum igitur est.  Et in-
scriptum est in dato cirenlo 4BIA.

In dato igitur circulo ABI'4 quadrattun inscri-
ptum est ABIJ. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO VIL (Fig. 203.)

Circa datum circulum gqnadratum describere.
Sit datus circulus ABIA; oportet circa circulum
ABl'4 quadratum circumscribere.

inscribi. debet quedrilaterum dato quadrilatero aequiangulum,
in dato quadrilatero eadem conditic obtinore debet. Quod s
fuerit, poterit non modo , et quidem ita, ut punctnm in cire
cumferentia, per quod uaum laterum quadrilateri inscxibendi
transeat, datum sit, aut pro lubitu sumatur, res fieri, sed
innumeris modis fevi poterit, vel, ut eliter dicamns, pro-
blema generaliter sumtum erit indeterminatum. Nempe, s

propositum sit, dato circulo AB [ (I'ig. 292.) inscribere qua- -
drilaterum, quod aequiangulum sit dato quadrilatero BZOH,
ouins anguli oppositi ZEH4-ZO0H —=Z~4=1I==2 rectis, ita, ut
unum eius latus transeat per punctum datam A in circumfe-
ferentin circuli, fieri id poterit sequentem in modum. Ab-
scindatur per III. 3%, recta AI' segmentum 44T, qued ¢4

RN S

e T e L -
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*HySwoay 109 ABI'A xvxdov dvo dusjrergor mpos
0pdus cidyrarg ai AT, BA, wuui did vév A, B, T,
4 ojusiov fyducay égenrouevar vov ABTA xvxlov
«i ZH, HO, OK, KZ.

. ' Enei oty &ycarverue 5 ZH 109 ABIT'4 xvxlor,
ano Ot vov B xévroov &b 1qy xwrd 1o A Eapyy
snélevatar 7 EA «i doa meos vu A yuvier opdel
slowv, Aid wd evie Oy xal i sigog woic B, I', 4
piat angulum aequalem angulo ¥, ductaque F fat angulus
IA4=6EH, et '{B=06EZ, et iungantur BI', 4T, eritque,
ut facile ex III. 22, cousequitur, quadrilaterom ABI4 aequni5
angulum quadrilatero EZOH. Neque vero solum quadrilate-
rum ABI'd4 prdposilum efficiet.  Quodsi enim v. g ducta
fuisset recta [ parallela rectae 26, iunctague E, angulus
TAJ=—9EH, et angulus I'df=JEZ- constiturus esset, qui-
drilateram AFIY pariter scopo respondisset, atque ita inou-
mera alia, quae idem praestarent, exhiberi poterant. Nomi-
natim, si circulo dato inscribenda fuerit figura quadrato ac-
quiangula, innumera rectangula problema solvent. At, si -
gura insaibenda ipsa etiam quadratum esse, ot per puncium
in circumferentia datum A tramsire debet, una tantum figura
his conditionibus satisfacier, Si circulo inscribi iubetur figura
multilatera aequiangula figurse. datae, ante omnia, an res feri
" possit, ex observatis ad IIl. 22, diindicari debet, et si Heri
possit, problema plerumque evit indeterminatam,: Caeterum
. propositioni VI, 6. addi potest hoc )

Cor. Circulus quoque (Fig. 291.) diametris AI', B4 in
quatnor segmenta aequalia dividitur (IIL. 26.).

PROPOSITIO VIL

Obs. 1. Rectas circulum contingentes HZ, 6K cum con-
tingentibus HQ, ZX convenire, patet ex 1. 29. Cor. 3.

Cor. t. Quodvis quadrati cireumseripti latus aequale est
diametro circuli, cui civcumseribitux (I. 54.).
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Ducantur c:rcuh ABI'4 duae diametri AI‘, BA

ad rectos angulos inter se (I. 11.); et per puncta A,

B, I', 4 éducantur rectae ZH, HO, OK, KZ cir-
culum ABI'A contingentes (I11. 17.). '
Quoniam igitur ZFH contingit circulum ABCA
centro autem % ad contactum A ducta est £ 4; an-
guli ad A recti sunt (I, 18.). Ex eadem ratioue et
anguli ad B, I', 4 puncta recti sunt. Et quoniam

Cor. 2. 8i ductis reotis 4B, BI', I'4, 44 eidem cir-
culo quadratum inscribatur, erit quadratum circumscriptum
duplum quadrati inscripti, hoc nempe erit aequale duplo qua-
dnt radii (I. 47.), illud autem quadrato diametri Cor. 1.

Cor. 3. Circulus etiam hic diametris 4I', B4 in qnal
tuor segmenta aequalia dividitnr (JI1. 26.). '

Cor. 4. Pariter latera quadrati civcumseripti diametris
4r'y B4 bisecantur. Est nempe HA=BE (1. 34.) et Z A=
E4. At BE=E4, itaque ot HA=ZA.

Obs. 2. Quum quodvis quadratum aequiangulum sit
twivis alii, etiam haec' propositio conferri potest cum propo-
fitione IV, 3, Et facile patet, propositionem IV, %, longe
generalius, et certe ad figuram rectilineam quamcunque, quas
agulos gibbos non haber, extendi posse. Factis nempe (Fig.
2%.) ae in 1V. 3. angulis ad centrnm O circuli dati ex ordine
sequalibus iis, qui deinceps sunt angulis figurae datse ZOHK A,
nempe angulo aOs=— nngulo, qui Z deinceps est aOp ei, qui
€ deinceps est ctc. ductisque per puncta &, «, f etc. (quos
rum upum etiam datum esse potest) rectis circulum contine
gentibus, demonstrabitur, ut in IV. 3. rectarum harum con-

tingentium unamquamgque convenire cum duabus ipsi proxime
positis, et esse figuram ita enatam aequiangulam datae ZOHX A,
Nec géneraliter omnes ii casus excludentur, quibus fignra datd
angulos gibbos hahet: in figura antcm datas aequiangula circa
cxrculum circumscripta latera angulos zibbos comprehiendentia
non ipsa, sed producta tanum intra fignram circulum cos-

e M M e
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onusiots yoriar codal sioy. K dmel ogdyj Lot 7
vt6 AEB ywvia, &6ve 8 opdy xal o vne EBH
nagddiyhos dou fotiv 7 HO vf Al Aid g0 evid
&) xat 5 Al ¢ ZK lori naguhriqrog. " Sove wi
7 HO i ZK fovi negaibioe. ‘Ouoiwg 81 deifo-
pev ars xei ératége tay HZ, OK v BEd o
aeouilyhos.  Ilagaddyroyecppe éovi va HK, HI,
AK, ZB, BK: ioy dou éotiv 1j pdv HZ < 6K,
% 8t HB o ZK. Kui énst ioy totiv 5 AT 4 B4,
arlé xat o piv A énavioe iy HB, ZK, 4 &

tingent, et anguli quoque ad centrum situm aliquatenus di-
versum obtinebunt, quae omnia, quum s'ngulis casibus evol-
veudis hand vacet, hic et in sequentibus praeterimu‘s.

Obs. 3. In figuris circulo alicui circumscriptis (hic quo-
que praeterimus eas, quae angulos gibbos habent) observst
potest circa latera aliquid admodum simile ei, quod in figuris
cireulo inecriptis circa sngulos observavimus Obs. 2. sq. ad
1I1. 22. Nempe, si parem laterum numerum habuerint, et
latera, imitio facto a quocunqae eorum ordine numeris indi-
centur, erit summa laterum numeris imparibus notatorum se-
qualis summae laterum numeris paribus notatorum. Sit v. ¢
talis figura, quae nullos angulos gibbos habet ABI4EZ (Fig.
295.), quae cixculum ‘contingat in pumctis &, 8, y, otc. exil-

" que ex HI. 17, Obs. 1, . ¢

Aa=—AL,
Ba=1B3
Iy=rg
dy=43
E:=E3
Z=Zs !

nnde (faBa)+ ( [y+4y) +<Eo-4-zc)—@ﬁ+m)+(ﬁ+

i Ed)4=(Zs4-AL)
is ¢ ABejelAjmEZ=RB [+ BE4-Z 4.
Similis demonstratio 1ocum habet in figuris, quae plura ba-
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rectus est angulus AEB, rectus autem est et EBH H
HO parallela erit AI" (I. 28.) Ex eadem ratione et
AT paraliela est ZK; quare et HO parallela est ZK
(I 30.). Similiter ostendemus et utramhque ipsarum
HZ, OK ipsi BEA esse parallelam. Parallelogramma
igitur sunt HK, HI', AK, ZB, BK; aequalis igi-
tur est HZ quidem ipsi GK, HO vero ipsi ZK. Et
quoniam AT aequalis est BA, sed et A wrique
iparum FI@, ZK, BA vero utrique ipsarum HZ,
OK est aequalis; et utraque HO, ZK utrique HZ,

bent laters. Hinc consequitur, rectangulum et rhomboiden
eitculo 4B civcumseribi non posse. _

Obs. 3, Simile quid obtinet in Kguris circulo circum-
scriptis, quae numerum laterum imparem babent 1n illis
vempe, si unius cuinscunque lateris v, c. (Fig. 29.) in pen-
tgouo ABI'AE lateris EA partes As, et ¢E in quae in pun-
cto contactus dividitur, separatim numeremus, pariter samma
laterum numeris imparibus notatorum aequalis erit summae
fumieris paribus notatorum, - quod sodem modo demonstra-
bitar, ' ;

Obs. 5. - In quadrilateris propositio, quam Obs: 3 ha.
buimus, valet etiam conversa. Nempe si quod quadrilaterum
ila comparatum sit, ut summa duorum latstum oppositorum
asqualis sit summae duorum reliquorum latcrum oppositorum,
poterit illi circulus inscribi. Demonstrari id putest vel directe,
vel indirecte. Directa demonsuatio haec erit. - Sit (Fig.29%,)
quadrilateram 4B['4, in quo summa lateram AB-TI'4 aequa-
lis est summae laterum BIY+-4A, poterit ei circhlus insctibi.
Nam ex Obs. 5. ad IV. 4. circulus potest describi, qui_ tiia
quaccunque contigua latera v. ¢ 4B, BT, I'd coutingat in

punctis a, 8, y, adeoqgue erit, si' O huius circuli centrum
sit, Yoe=0J, et Oa2= Oy2. Est autem ba’l;OA'-’-—-daZ, et
0p2== 02— 4y2 (1. 41. Cor, 2.), adeoque erit OA 2w far==
04°—4y:. Et, quum sit ex hyp. AB+A-T4=BI-44, e
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B4 ixevipgr viv HZ, OK iotly ioy xai fxavige
dow 1ov HO, ZK éxarion 1év HZ, OK iouiv ioy.
[oosiievgoy dow dott 10 ZHOK tergamievgor. Aiye
&5 ot et opdoyuviov. 'Ensi ydp mapaddydoyoap-
ptov o1t vo 'HBEA, xai éotv 0pdy) 3 vno ALB
opty dou xar 7 vmo AFIB. ‘Opoiwg 8y deitopey
ot xai @i npog vois O, K, Z ‘yoviar 6pai elar
vodoyurioy doa fott 10 ZHOK tergusidevgoy. 'E-
Qeiydn &% nal loondsvgoy: rerguywvoy dou foviy. Kol
sepiyéypantar el oy ABI A xvxioy.

Hegi wov Jodévic dpe xvxhov vergdywvoy megi-
yéyousrar, "Onsg édec motjoat.

' HNPOTAZIZ 4 .
Ei¢ ¥0 Jodév verguymvoy xvxdov iyypdiut.
"Eotw 10 dodiv terpiywvov 1o ABL A dei ¥
sic 10 ABI A vergcynvoy xvziov eyyocyat.
Terpijode éxarépe 16y AB, 44 diye xatd o
Z, E oypsic, xai did piv 100 E onovéga 1oy AB,
T4 ncocddyhog 539w 97 EOQ, did 0t 100 Z osoregs
tav A4, BI negaldnlos 5yde 4 ZK- nepaldyjio-
Ba=Bg, I''—=T3 (Obs. 1. ad 1II. 17.) erif, aequnliims utrim-
que demtis, Aaap-dy==dA. Iam erit vol La=dy (Fig. 291.

a), vel alterutra earum maior altera (Fig. 297. b.): Utroque
casu dem:sso ex O in A4 perpendiculo 08, dico esse 0=

44,
Oy. Nam, si 1) Aa=dy, erit tam Ao, quam Jy._ 2

"Et, quum O0A2—Aa2=042—~dy2, erit OA:=04", adeoque
0A=04, unde perpendiculum OF rectam 44 bisecabit in 8

(1. 26. Cor. 3.), eritque 4«5‘:%;:47. Est autem Od=

4—d3: et Oy*=04'—dy?, itaque 03’=0y%, adeoque 0l
—.07- Sin autem pop sit doz=dy, sit alierutra earum v. ¢

——
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OK est aequalis.  Aequilaterum igitur est ZHOK

quadrilaterum. Dico et rectangulum.. Quoniam enim

parallelogrammum est HBE A, et est rectns angulns
AEB; rectus igitur et A/ HB., Similiter ostendemus
ct angulos ad @, K 7 rectos esse; rectangulum igi-
wr est quadrilaterum ZFHOK. Ostensum est autem

‘et aequilaterum ; quadratum jgitur est. Et circum-

scriptum. est tirea ABI A circulim..

Circa datum igitur circulum quadratum circunscri-
ptum est. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO VI (Fig. 299.)

In dato quadrato circulum inscribere.

Sit datum quadratum ABId; oportet in quadrato
ABI'A circulnm inscribere. :

Secetur utraque ipsarum AB, A4 bifariam in
punctis E, Z (I. 10.), et per E alterutri rectarum
AB, T4 parallela ducatur EG (1. 31.); per Z vero
alterutri rectarum 44, BT paiallela ducatr ZK (I,

4y maior altera da. Quoniam igitur 0A2—Aa2==04:—dy2: '

elit fy2- Aa2=04~0A2 At, demisso ex O in rectun A4
perpendiculo OF, est OA2—0A2=432— 432 (I. 47. Cor, 3),
taque Jy—da’= 43:— 43! i. e. vectangulum (Sy-4Ae) (ly
—~4d) == rectang. (S84.A43) (46-_43 (II. 4. Cor. 4.) Quum
atem it Ay Aa—Ad— 40443, erit Sy— fo= 43— 43
{Obs, 3. ad 1. 40.), adeoque evit o [ Aamd [~ Ar=—= 43443
+49— A3 i. e 2.47_.'240 vel dy=d32, et gnum 00= 04~

4: et Op2=0L°— 47, exit OF ——0/- s ¢t 00=0y, adeoque

uttoque casu civenlus radio Oy descriptus etiam per & transi-
bit, et conunget rectam A4 in & (IIL 16. Cor. 1.). Hine
consequitur gnadrato’ et thombo circulum “posse inscribi.

~

R
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yoapuoy dpn loviv éxcorovy tav AK, KB, A6,
64, AH, HI', BH, HA, xai ai ¢aevaviioy av-
1y nlsvpai dylovost ioau sloiv. Kai inel ioy oty
af Ad v AB, xai dove vic pty Ad quioee 7 AE,
ai¢ 8t AB yuicea § AZ, ioy doa xat 4 AE o
AZr  ogre xul al anevayriov ivae eloiy, {on dou rai
7 ZH 5y HE. ‘Opoing 07 deifoyey dvr xal éxasépo
1wgv HO, HK éxarépg rav ZH, HE éotiv ion. A
wooupes doo of HE, HZ, HO, HK iocat aiig-
Aate elolv. ‘O doa xévipw ulv 1¢ H, Siecrypes
& évi vuy HE, HZ, HO, HK AURAOE YOuuey OpEros
ke xai did vy Aomwy onpeiwyt xal dpdyetae tay
AB, BI', T4, 44 «@w3swy, 8ii- 16 bgddg eivm
zds mpvs voic E, Z, O, K ywviag' & ydo vepsi 0
wxhoe vig AB, BI', I'd, dA, q ¢5; Sapéye
tov wvxlov mpog opdds an’ dxpas dyoufvy dvids me-
oeitar ToU xvxhov, Omep deomoy ideiydy. Ovx dpu
o xévrow piy vu H, dworjuere 8 évi cuv HE,
HZ, HO, HK swxlos youpousvos véuver vag AB,

‘Obs. 6. In figuris autem, quae plura quam quatuor le-
tora habeiit, propositio, quam Obs. 3. habuimus, pariterque
aliera Obs. 4. exhibita converti nequit, quod similiter fere
demonstratar ac Obs. 6. ad III. 22. Sit nempa (Fig. 2%.)
figura ABI'dEZ circulo, cuius centtum est 0, radius Oa cit-
cumscripta, et contingat ille latera in punctis a, g8, y, 4, £
¢, iam sumantur duo quaecunque’ latera contigua v. ¢. 4%
"EZ, et producatur utrumque ultra Z usque ad 6 et H eadem
quantitats, nempe ita, ut sit ZO=ZH, et centro A radio
‘49, periterque centro B radio EH describantur circuli, qui
se intersecabunt in puncto aliquo K, ita ut ductis 4X, BK
sit punctum Z inter 4K et EK, orieturque novum polygo-
nom ABF4EK, quod a priove ABI'4EZ tantum quoad latera
4K, EK, corumque positionem discrepabit, cacterum vero,




1

;
’K; KE ,
e
q s
N
B 1w' Tl‘_i
jy, F
A
" st r‘:

e

LIBER QUARTUS. . 33

31)y parallelogranimum igitur est unumquodque ipso-
nm AK, KB, AG, 64, AH, HI', BH, H4,
et opposita ipsorum latera aequalia sunt (I. 31.). Et
quoniam A aequalis est AB, et ipsius quidem A4
dimidia est AE, ipsius vero AB dimidia AZ, ae-
qualis erit et 4F ipsi A7Z; quare, et opposita aequa.
lia sant, el:go Z H aequalis HE. Similiter ostende-
mus et utranque HO, HK utrique ZH, HE esse
sequalem. Quatuor igivw HE, HZ, HO, HK ae-
quales inter se sunt, Circulus igitur centro H, inter.

vallo vero aequali uni ipsaram HE, HZ, HO, HK

. - oy . H 3
»* descriptus transibit et per reliqua puncta; et continget
recas 4B, Bl', I'd, AA, propterea quod recti sunt

anguli ad £y Z, @, K anguli; si enim secat circulus
recas 4B BIy, I'd, A4, quae diametro circuli ad
rectos: angulos ab extremitate ducitur, intra circulum
tadet, quod absurdum ostensum est (IIL 16.) Circu-
lus igitur centro H, intervallo vero aequali uni ipsa-

mm HE, HZ, HO, HK descriptus non secat rectas

quum polygonum ABF. 4EBZ circulo circumscriptum sis, erit
ex Obs. 3. AB4eld~EZz=BI+4-IE4-ZA, adeoque, quum
EX<=BZVZH, et XA=Z A4-26, sumtum autem sit ZH=
29, etit etiam AB~4-I'dop-BEK=BI+A4E-4-KA4. Polygonum
iuque AR JEK etiam ita comparatum est, nt numerus late-
um alterne aumeratorum aequalis sit numero roliquotum la-
terum, et tamen manifestum est, huic polygono circulum in-
seribi non posse. 8i enim inscribi posset, idem etiam latera
4B, BP, I'4 ex ea parte lateris BI' contingere deberet, ex
qua sunt reliqua laters, At, qui hoc efficit, unicus circulus
ety nempe is, qui centro O radio Oa describitur. Is autem,
quum latera EZ, AZ contingat, nequit simul laters EX, 4X
cxn illa posita contingere. !

Buelid. Element. P, 1L C

i

T T .
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B, T4, 44 ev3elo. 'E‘mz'tpwm o’z'i)q avToy B
éotar yysypapuivos eic o ABId tergdyuvor. |

Eig doa 16 dodtv zetpaywyvoy xuxdol dyyéyoensan
J{Oneg.&0s morijot.

HNPOTAZIZ 9.

Tlegi vo dodiv Tevodywroy, xuxdoy meptyodym.
"Eotw %0 dodiv vergiyavov o ABIA &ei by
- stegi 10 ABIA retpayovor. xixdoy megiypdypat.

'Enesz&eiacu yee o A, Bd teuvévwcay ol
Mjhag xare vo E.

Kai énel ioy doviv 7 AA v AB, xoivy] Ok
Ar, (?vo 8y «i 4A, AT dvot vaic BA, AT iow !
slo), xal ﬂamc v AI Bdoee w5 Bl i um 7mua dpu ;
401] dotlv 9 vno AAT yuwig 'ty vsid BAI 4 i
v AAB yovia Oiya térunrar vao vi¢ AT “Opoivs '
&) Seifopev v xel éxdovy ‘vév vne ABI', BI4,
I'dA4 iya véirpyrae ¥n6 oy AT, AB evduuv. Kai
énel ioy 2otiv 7 vnd AAB yavia 15 vad ABI, wi
dove vig pdv vnd AAB tpicta 1 vnd EAB, v
o vnd ABI sjpivera 7 vno EBA* xai 1f vnd EAB
doa v vnd EBA oviv loy aeve 4ai nidevgd o E4
mheveé v EB doviy log. ‘Ouoiuc 81 deitopey o
xai éxavége suv EA, EB eidady- éxaviga Ty
Er, E4 ioy éoviv. Ai viooages doa o EA, EB,

Obs. 7. . In figuris circalo circumscriptis, quae nums
ram Jaterum imperem habent, propositio, quam Obs. 2. b+
buimus, etiam ita exprimi poterit: erit in illis summa laterum
primi, tertii, quinti etc. aequalis summae laterum secundi, .
quarti etc. si huic addes duplum segmentum primi lssoh
quod inter punctum contactus et eum eius terminum iacety 3
'que numersga coeptum eit, .v. ¢ (Fig. 296.) in peatagoa0
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i AB, BT, T4, 4A4. Continget igitur ipsas et erit
e inscriptus in quadrato ABI'4.

#7#  In dato igitur quadrato tirculus inscriptus est. Quod
I oportebat facere.
E : .
b PROPOSITIO IX. (Fig 291)

% Circa datum quadratum tirculgm tircumscribere.
B Sit datum quadratum 4BI'A; oportet circa qua=
«*  dratum ABI'A circuluns circumscribere.
lunctae AI", BA sese secent in E. .
ow  Et quoniam AA aequalis est /By communis au-

BL: tem AI'y duae A4y AID duabus BA, AT aequales
ap sty et basis JI" basi BI' aequalis; angulus igitur
B AAT aequalis est BAI (I. 8.); angulus igitur 44B
4+ bifariam sectus est ab A, Similiter ostendemus et
fil» wnumquemnque angulorum 4B, BI'4, I'JA bifa
(1. riam sectum esse a rectis A"y AB. Et quoniam ae-
« i  qualis est angulus 4AB angulo 4BTI, et est ipsius
[ 44RB dimidius angulus EAB, et ipsius ABI" dimi.
;i< dius angnlus BBA; et EAB igitur angulo ' EBA
o trit aequalis, Quare et latus E_4 lateri EB est ae-
g quale (I 6.). Similiter ostendemus, et utramdque re-

g~ quawor igiur 54, EB, ET', EA aequales inter se

'  cireulo eireumscripto, quod supra delineatum fuit, erat, si &

i»  puncto A versus B numerare incipias ex Obs. 4 AB4 4=
¢ Be=BI't-EdduAs unde si uwimqne addas As, etit AB4=T 4
;¢ 4BA=BI++EB44-2As=Bl4-EJ424a. Hiuc consequitur,
o/ i laera figurae circuls circumscriptae, giae numetum latetum
»  imparem habet, omnia Uata sint, data etiam esde feginenta,
# in quac illa in puncto contactus dividuntur. Erit nempe 2.4a

' v

carom EA, EB utrique EI'y EA aequalem esse; .
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Er', EA ioae aMgiatg elolyv. ‘O doc uivrpw 6 E,
xai Sreorquere évi vy EA, EB, EI', EA xvxhog
yowgpopevog 7iee xai Oué Tav Aonmay ar‘us[aw' xai
fara nsglysyga‘u‘uwog nepi w0 ABIA utgayomw
Hepzysygwp&w we 0 ABI'4."

Megl =0 Svdiv doo vetgayuyoy xusdos mepiyts
yoesrae, “Oseg et moioct. '

MPOTAZIZ &
*ToooxeAie Toiywvoy cvorioecdat, Eyoy Exascpay
Tiv meog T Pacee yuwy Stundasiove vig Aowaie

'Exxcicdw vig evdsin 1 AB, xei*terurode xavc
7o I oypeiov, wers vo vme wwv AB, BI wepieyo-
pevoy ogdoyuvioy icoy elvae vw ano vov I' A vevgo-
yare: xai xévrgp uly v A, dwworijuere & 34 AB
xUxdog yeyeapdw o BAE, xal Ivjoudedw sic vor
- BAF xvxkov v AI' e¥3eln, pi) upeijove ofioy tis
100 BAE wixdov Swapirgov, ioy evdcia 4 Bl xal
dnelevydaoay «i Ad, I'd, xal negiysypaqdu negh
‘to AT'4 'zgt'ywvov xuxiog o AI'4.

Kal imel vo vao rov AB, BI icov iovi v@ ano
wii¢ AT, ioy 8% 7] AT ©vyj B4 ©0 dga vno Ty AB,
BT igoy 201t v awo v5¢-BA. Kai énel xvxiov vov
- AT' A eidymved ¢ ompuciov ixrog 7o B, xet ¢nod vot
B mgos vov.AT'A wvzhov mgosmenraixace dvo sudeiat
af BA, BA, xat 9 piv cvrey téuve, 1 0 mpos-
winvee, xoi Z0ve T0 vwo vwv AB, BT idov v ano

x=AB-j-IT'4+4-EA—BI~4E. Caeterum haec disquisitio a tertis
_ inde observatione instituts primum facta est a Pitor. (Mém.
de I’Acad. des Sc. de Paris 1725. p. 45.). CE' Kraft. Geom.
Sublim. §. 104,
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wxm sunt. Circnlus igitur centro E, et intervallo aequali
HL.E: uni rectarom EA, EB, El'y E4 descriptus transi-
orayic  bit et per religua puncta, et erit circumscriptus circa
Wy quadratum ABI'A. Circumscribatur ut 4BI'A.
‘ " j
rnuge  Circa datum igitur quadratum circulus circumscri-
! ptus est. Quod oportebat facere. '

i . PROPOSITIO X (Fig 30L)

iwiz  lsosceles triangnlum constituere, habens mmmquo
T angulorum ad basin duplum reliqui. '
pwia: Ponatur aliqua recta 4B, et secetur in puncto I,

B« @ ut rectangulum sub AB, BI' contentum aequale”

wifin 8t quadrato ex I'4 (II. 11.); et centro A, et inter-
unzt vallo AB describatur circulus BAE (Post. 3.), et ap-
yishe 3 tetur in circulo BAE rectae AT, quae non maior est
oot dnmetro circuli B_/I[', aequalis recta B4 (IV. 1.); et
lungantar 44, I'4, et circumscribatur circa triangu-

"l AT circulus AT, \

o Et quoniam rectangulum sub 4B, BI" aequale est
quadrato ex AI', AI autem aequalis B/, rectangu-
lam igitar sub 4B, BI aequale est quadrato ex Bd.
Et quoniam extra circulum AI'4 sumptum est ali-

duze rectae B4, BA, quarum altera quidem ipsum
secat, altera vero in enm incidit; et est rectangulum

"PROPOSITIO VIIL
Obs. Si cui rhombo dato ABr'4 (Fig. 300.) circulys
inscribendus est, quod ex Obs. 5. ad prreced. semper fieri
potest, centrum qau'deh: circuli m:scribendi eadem ratione in-
veniri potest, ut hic pro quadrato ostensum fuit, ductis nempe

.- -

quod punctum B, et 'a B in circullum AT'4 cadunt -
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vic BA- 9 Bd dpe dpdnverar vo0 AT4. (Koi ind |-
&panveras piv 4 BA, dwo 8 wig xavd vo 4 dnepis §-
dijxrar 9 AI' 9 dea vno BAT yuvie ioy éovisi .
dv v vadlal voU aUrlov suypest yavig v vwo |
AAL. 'Enet oty ioy éoviv 1) vne BAI v vno 441, ).
xoevy] mgogneiodw 1 vne I AdA- 6dy dea 7 vme BAA }.
ioy ot} dvol waig Vmo I'dA, AAl. Al wis |
vwo I'dA, AAT ioy éotly 1) éxvos 9 v B4 4 |

doe vne BAA ioy dovl vij ond B4, AN 1 vm
BAA vjj vad T'Bd ioviv ioy, &uel xal whevea g 44
vy AB toviv ioy* were wal 9 vnd 4B.A v vwo Bl

éotiv ion, Al vpeig doa ol vno BAA, ABA, Bl |

isar aldyhoug sioiv. Kai émel ioy éoviv o vmo JBT

yovie v vne BEA, ioy iovi xal wihevpd 1 BAnhews

v Al "AM 15 Bd <5 I'A Ynoxevae joy mfI
Al dou v I'd Zoviv oy dicvs xai yawie 1 9m

TAA yavie v vac AAD oy ion ol dgo VB0

Id4, 44T vig vnd AAL ¢isi dimdaviovs. oy
xel 4 vwe B4 waic vnd I'4A, AAL xab 1 vo
BIr'd doe vic vno AT éovi dindsii. “Ioy dt 4 v
BI'd4 éxarégn wiv vnd BAA, JBA we} éxavépn. it
vwy vno BAA, ABA wic vnd BAL éovi dmbi.-

rectis ZK, E@ per puncta, quae latera rhombi opposita bifi-
riam dividunt, eruntque adhuc ut ante ZH—=HK=HE=H8=

4 o
é": at ciroulys inscribendus fam alium radium habebit, qu

invenitur, demisso ex ® ad unnm laterum rhombi v. ¢ 44
perpendiculo Hes, quod, ut facile probatur, ' aequale est pv
pendiculo cuicunque ex 77 in reliqua latora demisso v. c.ﬂ;
Est enim in wiangulis HEe, H;Z, HE=HZ, amgulus E=Zc
ad & et § sunt anguli recti, nnde ex I 26, est He=HG, ©
circulus centro H radio He doscriptus etiam per puncta §: 9.

~

|
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i4lti sub AB, BI' aequalejquadrato ex B, recta BA contingit
win creslom A4 (1L 37.). Quoniam igitur BA con-
pair: tingit, a contactu vero ad 4 ducta est 4I'; angulus
@ me: igitur BAI' aequalis est angulo 4I'A4 in alterno cir-
B o cli segmento (1L 32.). Quoniam igitur aequalis est
;41 wmgulus BAT angulo 4AT", communis addatur I'4A.
Al b~ Totus igitur BAA aequalis est duobus I'4A4, AAT.
crmiv Sed angulis I'dA, AAT aequalis est exterior BI'A
[4 % (I 32); angulus igitur BAA aequalis est angulo BI'4.
Sed angulus B4 A angulo I'B/ est aequalis, quoniam

10l ek

Bin et larus JA lateri 4B est aequale (L. 5.); quare et
/1 dBA ipsi BLA est aequalis. Tres igitur B4A, ABA,
aiwit.  BI'A sequales inter se sunt. Et quoniam aequalis est
wrf:  wmgulus JBI' angulo BI'4, et latus B4 aequale est
yrane ateri AT (L 6.), Sed BA ipsi I'4 ponitur aequalis;

et AI' igitar ipsi I.1 est aequalis; quare et angulus

i
qir Td4 angulo AAT est aequalis (I. 5.); anguli igitur
i | T4y AAT anguli AAT" sunt dupli. Aequalis autem
o et BIA angulis I'd A4, 4AT (1. 32.); et BI'A igitur

fy. ~mgnli AAL est duplus. Aequalis autem et BI'A
utrique gngulorum BAJA, 4BA, uterque igitur angu-
loran B44, AB.# anguli BAA est duplus.

s

]

-% tnmit, ot shombum in his punctis condngit (III. 16. Cor.
1). Paullo brevius centrum H invenietur, ductis disgonali-

bas AT, B4, quae pariter in H so intersecant.

‘PROPOSITIO IX.

Obs. Eadem constructione etiam circa rectangulum non
aequilateram circulus circumscribetur, quod fieri semper posse
patet ex Obs. 5. ad HJ, 22. Demonstratio tantum paulo di-
versa erit, er absolvetur ope I. 32 Cor. 1. et I 34. Cor. 17.

Y

1

<~

- -
T -

b e
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"TIononsdic dou Toiymyvoy euvicrasar vo AAB, &or
ixutigey 1av meos v AB fave ywvusy demhasiovs
155 hotnge. ~Onsp édse nouout.

MMIPOTAZIZ w
" Eig vov dodévva xvxhov mevidyovoy ioomisvgey
¥s xai {gayavioy dyyodyat.

“Eorw o dodcig xvxhos 0 ABLAJE- i &1 ‘el
vov ABI'AE wixlov mevieyuvoy idondsvgov te i
igoyorviov Eyypuet.

"Exxeiodw ‘tolyovoy lcooxelic vo0 ZHO, dmia-
oiopa §yov éxaréguy Twy mos voig H, O yuviny sif
noog 16 Z, xal iyyeypdgpdw eis vov ABITAE svnhor
vé ZHO roryuive iooyuviov vgiywvoy v 21, asss
w5 utv npos v6 Z ywyig iony 'sivac vy vme I'dd,
énarépey. 0% viv modg voig H, O iony ixaripn viy
vnd A4, T'dA xoi éxarége dpa vuv vmo AT4,
I'44 wiic vno [ A éovl Sindij. Teruriodu oy éxe-
sépa iy vno A4, I'dd diye vno wwv T'E, 4B
evdewiv , xal inelevydwoay ol AB, BI', AE, EA.

‘Enet ovv éxavépe iy vng AF4, I'dA yovioy
diidaciuy . 2ovt wis vno I'AA, wei verpyuives et

’

PROPOSITIO X.

Praemitti potest buic problemati sequens analysis. Putx
factam , sitqua AB4 wiemgulum aequicrurivm, in guo uterque
angulorum ad basin duplus est religni. Bisecetur unus angu-
loram ad basin recta 4I" (I. 9.), eritque angulus B4'==BA4,
pariterque I'dA==B A4, adeoque (1. 5.) SI'=.I'4. Prasteros,
quum in triangulis BlI'd, BAA sit BAI'=—BA4, et angulus
B communis, erit euam reliquus BId=A4n (1. 32.). A
ex Hyp. AB4=AdB: erir itaque BI d=AB4, adcoque JI=
B4. Practerea, si trizagule AI'd circumscribatur circulus
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'

o d Isosceles xgmu' triangulum constitutim est A48
i+ habens utrumque angulorum ad 4B basin duplum re-
) ligui. Quod oportebat facere.

i

i | PROPOSITIO XL (Fig. 302)

m,;a:;; In dato circulo pentagounum aequilaterum et aequi-
} augnlum inscribere.

S Sit daws circolus ABlJE; oportet in cm:ulo

] ABI'JE pentagonum aequilaterum et aequiangulum
+ inseribere,

75  Pomatnr triangulym isosceles ZHG duplum habens

*§on Urumgue angulorum ad H, O anguli ad Z (V.10.),
fﬂff' et inscribatur in circulo ABIAE, triangulo ZHB
o fl.  sequiangulum triangulum AL (IV. 2.), ita ut angulo
i 5 quidem Z aequalis sit angulus I'4d, uterque vero an-
' gulorum ad H, O aequalis utrique angulorum A4,
o I'44; ew uterque igitar anguloram AL, 1'dA anguﬁ
i - T'4d est duplus, Secetur autem uterque angulorum
" AI'4, I'JA bifariam a rectis I'E, 4B (I. 9.) et iun-
gantur AR, BI'y 4E, EA.

e Quoniam igitur uterque angulorum AT'A, T'dA
duplus est anguli I'44; et secti sunt bifsriam a re-

o B

(IV. §.), ob angulum BAr=BAd, B4 huuc circulum cori-
tinget (Obs, 2. ad III. 32.), adeoque evit BAy==ABYWBI "

(UL 38.), vel ob Ba=dal'=AI'y, AT 92=ABXBI. Solutio
problematis iteque o redit, ut recta .48 ita secetur in I', ut

. Tectangulum sub tota et segmento BI asequale sit qnadrat re-
liqui segmenti 41, e. ad 1. 1f. Quo facto sumenda erit in
circulo BAE rects BA—AF, et duccnda A4, Cacterum ma-
nifesum st , positionem rectas 48 pro lubitu sumi, itaque,
si datum sit puncium A, punctum’ B in citcumfereatia cix-




!

42 ' ELEMENTORUN

8'ye vnd viv I'E, A8 evdeiv of wéves doa yoviu

ai vno AAl', ATE, EI'4. I'4B, BAA ioa: dlig- |".

Mg eloiv. Al Ot ioae yovias nt lowy stepupsgey
Bepiyxacty: ol sévve dpa mepipépsioe of "AB, BI,
I'd, AE, EA icar dAigdasg sioly. ‘Yo 8% sag ivag
nsgupegsias oot evdelar vnovsivovorr of seévee dg
evdsiae af AB, BI', T'4, AE, EA iogt algies
- ¢laiy> ioomdsvgoy dow dovt 36 ABI'AE meveaywvor.

Aéya Ot Gve %ai looywvioy. "Enct ydo v AB mep- |

péocta vy AF mepiupspsic éotly oy, %oy spacusicdw
y BI'4 o)y doa v ABI'd nsoipioaia 6Ay <5 EAT'B
seotpepeion dotiv ioy. Kai (Hpnyxey ini uly v
ABILA4 nsoipepsiag yovie  vne AEA, énb & vig
EAlB mepupspeing ywvia 9 vnd BAE: xal o on
BAE dpa yuvia v vné AEA éovly ioy. A s
" avve O xai &xaovy sav vne ABI', BI'4, I'4E
yuviey Exavépn vy vmo BAE, AEA iosly ioy ieo-

1.

yuveoy doe éott ©6 ABIAE msvvapuyvoy. . Edeiydy ‘lJ

t‘

& xal fodmhevgoy.

cnli B4E pro lubitu sumi eut datum esse posse, Compo-
_sitio deinde fer, ut apud Euclidem.
Cor, I. Quum AB4 = A4B == 2BA4, evit BAS =

'B AAB4=-BAS : .
AB4+ z » vel, quum ABS+4=ASBA-BAA=2 roctis

2 Rect. 4 Rect.

|

(1. R.), erit BAd=—F— = g, ot angulus 4B4= ‘

4 Rect.
-k

Cor. 2. Simul cum nostro problemate solutum est etiam
hoc: Isoscelos triangulum -constituere , cuins angulus ad ver-
t'_icem triplus sit utriust‘ue anguli ad basin. Id nempe ex
trisngulum A T'd, quod vidimus esse isosceles, nempe Af=
Td, et is quo angulus AI'd= ABA4~BAl==3BAT=3T44=

|
!
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ais I'E, AB; quinqup igitur anguli ‘44T, 'ATE,
EI'4, T4B, BAA aequales inter se sunt, Aequales
autem anguli aequalibus circumferentiis insistunt (Ill,
26.); quinque igitur circumferentiae 4B, BI', I'4,
A4E, EA aequales inter se sunt. Aequales autem cire
cumferentias aequales rectse subtendunt (Fil. 29.);
quinque igitur rectae 4B, BI'y I'dy, AE, EA ac.

" quales inter se sunt; aequilaterum igitur est 4BIJE

pentagomum. Dico et aequiangulum. Quoniam enim
circumferentia 4B circumferentiae JE est aequalis,

communis addatur BI'f; tota igitur circumferentia =

ABI'4 toti circumferentise EAI'B est aequalis. Et
insistit quidem circumferentiae 4BI'A angulus AE4,

_circumferentiae vero EJI'B angulus B AE, etangulus

BAE igitur angulo AEA est aequalis (IlI.-27,) Ex
eadem ratione unusquisque anguloram ABI'y BI'A,

TAE alterutri angulorum BAE, AEA est aequalis;

sequiangulum igitur est pentagonum ABI'JE. Osten.
sun est autem et aequilaterum.

- 3T 44. Et vice versa, si quis construere sciat triangulam iso-

sceles A4, in qio AT 4==3I'A4, oomsrucre quoque poterit

AB4
tmnsulum isosceles BA4, m quo BAA="—5".

Obs. 2. Campanus et Peletaring, ut bene monet Clavius,
sine causa se excruciant, ut probent, rectam B4 contingere
cirelum 4I'4, quum id ex III. 37. manifesto consequatar.
Id autem iure observat Campanus, circulos AI'd, BAE se in
puncto 4 non conungne, sed se iterum secive in puncto
aliquo &, ita, ut arcus maioris circuli 4E=B4, pariterque

‘areus minoris cirfli JE==I'4. Quod facile ita probatur. Hi

circuli se non contingunt in 4, si enim contingereat, recta
B4, quae minorem contingit, contingeret etiam maiorem
(Obs, 2. ad MI. 17.). Eadem autem maiori inscripta est
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Eic don wov dodivva xuxkov smevtdymvoy ldo-
nlevoor Te xai lcoywriey éy/ﬁ;loantac. “Oscep 8
oo,

IIPOTAZIZ ..

Ilep} zov doSivra xvzhoy nevtayuwvoy laosthevoor
TE Xl too;fonuov WE(M}'Q(Z'[’(!I.

"Estw o dodeis xuxlog 6 ABIAE- 3¢t Jr} mpt
zov ABIAE xvxlov mevidywvov loondevooy Te ok
looyairviov megeyodie.

Nevorodw vo0 Iypeyoappévor newaywvou 0y
;'mvuw orneie, vd A, B, I', 4, E, vgre ioug eives
vi¢ AB, BI', I'd, AE, EA wcpigepeiag xai &
16y Ay, B, I', 4, E 5yducay voi xvxlov dpanto-
pevee of HO, OK, KA, AM, MH: xal sihgpde
10t _ABI'AE xvxhov xévigov v0 Z, xal émslevydu-
ooy ol ZB, ZK, ZI', Z.1, ZA.

q. e a. Secent igitur se in B, eritque, ductis rectis AE,
JEg angulus AE4==BI'q4 (I1I. 22. Cor. 1.) —=AB4. Est su-
tem etiam, ob AE=A4 (I. Def. 15.) A4B=ABs (1. 5)
=AB4=A4B. laque (I. 32.) uequungull sunt triangul
AAJE, AJB, ot nominatim angulus JAE=BA4, unde et ar-
cus maioris ¢irculi JE=4B (I11. 26.) ot recta JE=B4 (11l
29.) =I'4, adeoque ot arcus minoris circuli JE=r14. Pe-
letarins addit, vectam I'd vel A esse latas pentagoni regi-
lavis circulo AI'S inscripti. Nempe quum, ut vixdem vidis
mus, sit atcas 4E==I'4, recta autem I'4=Ar, ‘erit etiem
arcus Al==r4=4E (IlI. 28) Eodem modo, qnum recks
AB=- A4, eorit arcus AZB=AT4 (111, 28,) , adeoque, si i
bifariam secetur, circulus 4 I'4 in quingu¥ arcus acquales di-
visus erit, quornm chordae abquales sunt ( HE. 29.) et binae
proximae angulos aequales comprehendunt (HI. 21.).
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mmen.  In dato igitur circulo pentagonum aequilaterum et '

w > aequiangulum inscrptum est- Quod oportébat facere.
]

1
. \

[ . \

i | PROPOSITIO XIL (Fig 303.)

* Circa damm circulum pentagonum aequilaterum’ et
i wequiangulum circumscribere.
B4t Sit datus. circulus ABT. 4E; oportet circa circalum
i, 4BI'JE pentagonum aequalaterum et aequiangulum

; circumscribere. .

. Intelligantur inscripti .pentagoni angmlorum puncta
i Ay By I'y 4, E, ita ut aequales sint 4B, BI',
vt Tdy AdE, EA circumferentiae; et per 4, B, I'y 4,
: E ducantur rectae circulum contingentes H6O, GK,

ORF R

ki

i
i

" eentrum Z, et iungantur ZB, ZK, ZI, Z4, ZA.

PROPOSITIO XL

Cor. (Clivii.) Quam ex IV. 10. Cor. 1. angulus 44
sit /3 rect. sit autem B-AI'==I'Ad=dAE, sequitur, angulum
BAE pentagoni regularis complecti sex quintas unius.recu,
vel tres quintas duorum rectorup, quod consentit cum I. 32,
Cor. 18.; angulus autem ABE=AEB erit (I. 32.) quinta
pars duorum rectorum: itaque angulus BAE triplus est an-
gui 4BE. Cf IV. 10. Cor. 2. .Cacterum sxmphclorom pro-

positionis IV. 11. solutionem dabit XIII, 10,
Obs. Eoden modo, quo hic ostensum fuit, descripiio.
tem pentagoni regularis in dato circulo pendere 2 constructione
trianguli aequicruri, cuius angulus ad basin uterque duplus
sit reliqui ~ dum nempe ope huius trianguli, aliasque illi
tequicruri in dato circalo descripti circulus in quinque partes
sequales divisus fuit, quo facto res erat facillima — genera-
liter demonstrabitur, descriptionem polygoni regu]iﬁs cuius*

e
e
3

o j:b

‘ KAy AM, MH (IH 17.) ; et sumatur circuli ABFJE ’
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Kot inel of pty KA svdeia dpdsvrevar vov ABTAE
wixlov xazed v¢ I', dnd O vov Z xéwvpov énl vy
xard vo I' jrapny enilsvxsas o ZI' o ZT dpo xd-
Sevog dotwy éni vy KA+ 0pdy doa Eotiy éxavégs
vy ngoe 16 I yoviay. Jid wd oved Iy xaid
npog woig B, A oyusiotg yuvias dpdwi sioys K
inel opd) domy 9] vno ZIK ywvin, 10 dou ano vig
ZK loov gt vois dmo twy ZI', I'K. A 36 aved
31 xat voig ano tay ZB, BK ioov iorl vo aad vis

- ZK* wgre vé ano vay ZI', 'K tois ano vov ZB,
BK éotiv loc, loy 0 ano vig ZI'vg dno vic ZB
dotiy icov* Aotmoy dpo w0 ¢nd vig I'K Aerws wi
ano vic BK 2otiv ivov, ioy dge § I'K v BK
Kot Enel ioy 2oty 5§ ZB v ZI, xal xotvy] 1 ZK;
dvo & of BZ, ZK dvel wi¢ I'Z, ZK loat &b
xul Bdag 7 BK fioee v I'K iotiy it yuvia dge
7 ptv vne BZK ywyig 5 vwe KZI ¢oeiy Tay, 1
0t vn6 BKZ of vno ZKI. ioviv foy dinls oo
pty vao BZI vi¢ vno KZT', o 8¢ vne BKT vt
vno ZKI. did vd ated 3 xai o wiv dn0 I'Z4

¢ T'Z A tovi Sindyj 5 8% vno I'Ad ic vne TAZ

Kol éncl oy ioviv 4 BI' meoupépere v Id, im
toni xui yovie o vnd BZI 15 vno I'Z4. K Emw.
5 piv (vno BZD wij¢ vno KZI Suindiy o 0 o
AZI 8cadsj vig vmo AZI Toy dou xaf o vac KAT
v vnd AZI font 8 xwd o one ZILK yovio 4
vnd ZI'A ion. Ao 87 teiywvd dove wd ZKI, ZAT

. canque, quod iumerum laterum imparem o Zn-j-1 hibest
pendere a desctiptione trianguli aequicruri, [cuius angulus o
buin‘nterquo sit 11 plus religui anguli, Jta ut v, gt Pro he-
ptagono angulus ad basin triplus esse debeat anguli od vert®
cem; in enneagono 1 plus otc. vel, quod eodem redity ¢t pb

N
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Et quoniam recta K A contingit circulum ABI'AF,
ir I'y a centro antem Z in contactum ad I” ducta est
ZT;‘erit ZI perpendicularis ad K. (11l 18.); re-
ctus igitur est uterque angulorum ad I. Ex eadem
ntione anguli ad puncta B, 4 recti sunt. Et quo-
niam rectus est angulus ZI'K, Yuadratum ex ZK ae-

quale est quadratis ex ZI', I'K (I. 47.). Ex eadem A

ratione et quadratis ex ZB, BK aequale est quadra.
tum ex ZK; quare quadrata ex ZI', I'K quadratis
ex ZB, BK aequalia sunt, quorum quadratum ex
ZI' quadrato ex ZB est aequale; reliquum igitur ex
TK reliquo ex BK est aequale; aequalis igitur recta
'K rectae BK. Et quoniam aequalis est ZB ipsi
ZTI'y et communis ZK, duae BZ , ZK duabus I'Z,
ZK aequales sunt, et basis BK basi I'K est aequalis;
angulus igitur BZK angulo KZT est aequalis -(1. 8.),
angulus autem BKZ angulo ZKI est aequalis; du-
plus igiur angulus BZI[ anguli KZI', angulus,au-
tem BKI' anguli ZKI. Ex eadem ratione et angu-
lis T'ZA avguli I'Z.{ est duplus, angulus autem
T'd4 anguli T'AZ. Et quoniam aequalis est circum-

- ferentia BI" ipsi I'4, aeqnalis est et angnlus BZ[ an-

gulo I'Z4 (III. 27.). Et est angulus BZI anguli
KZI' duplus, angulus autem AJZI' duplus anguli
AZr ; aequalis igitur et KZ I ipsi AZI'; est autem
et anghlus ZI'K angulo ZTI'A aequalis. Duo itaque
triangula sant ZKI'y Z AI' duos angulos duobus ane

omnibus polygonis regularibus valet, a divisione circuli in
0t partes acquales, quot latera habere deber polygonum de-
tcribendum;v Sin autem polygonum parem laterum numerum
=2n habeat, pendebit eius descriptio a descriptione trian-

~ gubi aequicruri, caius angulus ad basiir uterque sit fh—1/2)
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tis dvo yuvies wais dvel yuviag ivag Eyovea éxavi-
euy ixutigm, xal miay wAsvedy pug sEheved iory,
sowyy avvay wqy ZIT, xal vdg domas dea mitvgds
tais Aowmaic whevgeis ioug &e, xai Trjy Aowsyy yu-
viey v lowng yowie ion doa 4 niv KI' ¢vdela 1)
Id, % 6 vno ZKI yovie v vmo ZAI. Ku
et ioy otiy o K@ vy A, dinky doa 5 KA vis
KI. A4 e cvvd O derydioerar, xai 9 OK vis
BK &irij. Koi dovw of BK vy KT ioy 1) xei OK
dgpc tj K.l éotiv ioy. ‘Opoiwg &y deeydyoerar xoi
&dory vy OH, HM, M ixatépe viv OK, KA
ioy loundevpoy dou lovi 10 HOK.AM stevcyuyoy.
Aéya 3y Sv xai icoyuviov. Enei yag ioy éoviv o
vsto ZK T ywvie v vsio ZAT, xai eédeiydny vis piv
vno ZKI' Gndij 4. vno OKA, 14c Ot vno ZAI
duady 5 Yo KAM et 1 vie OKA dpo vy vso
KM otiv ioy;. ‘Opoing 89 detydqoerar xai éxaor;
tir vno KOH, GHM, HM 1 éxatépe vuiv vsio 6Kd,
- KAM ioy wi mévie dpe yovim of vne HOK,; OK1, |
' KAM, AMH, MHG ioar dMqdats eioiv. loop-
vioy doe lovi w0 HOKAM mevvaywvoy. "Bdeydn
0t xai lovrrdevgow, xai nepiyéypansa megi voy ABI'JE
wvxdove ‘Oncp édet mouijoar.
HPOTAZIZ .
£ig vo dodiv mevraywnor, o fonw Iuo'nlwel)" 12
Kai looyuvioy , xUxlov dyypdar. '

1) Edd. Oxon. et Basil. habent: sal émel 3eipdy fey 5 BX
I KT, xal éors dixhn 9 piv KA vy KT, 9 & 6K vis BK
xal @K dow t KA iotly ion: quae verba, quuwm sint me?
repetitio eius, quod modo dictum erat, cum Peyravdo et
Cod. a. omisimns,

. plus peliqui anguli, jta ut v. ¢ pro octogono angulus ad be
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gulis aequales habentia utrumque utrique, et‘unum
latus uni luteri aequale, commune ipsis ZI', et re-
liqua igitur latera rehquns lateribus aequalia habebunt,
et reliquum angulum reliquo angulo (I. 26.); aequalis
igitur recta KU rectae I' 4, angulus vero ZK[' an-
gulo Z_11'. Ef quoniam aequalis est XI" ipsi I' A,
dupla igitur KA ipsits KI. Ex eadem ratio-e et
6K ipsius BK dupla ostendetur. Et est BK ipsi
KT _aequalis ; et OK igitur ipsi KA1 est acqualis, Si-
militer ostendetur et unaquaeque rectarum 611, HM,
MA alterutri ipsarum OK, K.{ aequalis; aequilate.
rum igitur est pentagonum HOK./M. Dico autem et
sequiangulum.  Quoniam enim aequalis est angulus
ZKT angulo Z AT, et ostensus est anguli ZKI" du-
plus angalus KA, anguli autem Z_ /I duplus an-
gulus K AM; et angulus ©K A angulo KAM est aes
qualis.  Similiter et unusquisque angulorum KOH,
OHM, HM.1 ostendetur alteritri angnlorum GK.1,
KAM aequalis; quinque igitur anguli HOK, OK A,
KAM, AMH, MHO aequales inter se sunt. Aequi-
angulum igitur est pentagonum HOK . {M. Ostensum
est autemi et aequilaterun, et circumscriptum est circa
drclum ABI'AE. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XIIL (Fig. 304.)

In dato pentagono , aequllatero et aeqmangulo, Cir=
‘calum instribere,

sin (4~1/2) plus vel /2 plus anguli ad verticem esse de-

beat. Cf. Tacquet. Euclids ed. Whistou: Schol, 1. ad V. 11.;

Barvow. Euclid. Schol. ad 1V. 14.; Clavius Schol. ad IV.

16.; Boermaunus Scliol. 3, ad IV. 11, aliique, Potest etiam

haec observatio pro polvgonis imparem aut parem laterum n.u._:
Raclid. Element. P, I, ‘ D
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*Eote to dodiv mevtiywvoy, icomizveoy te xci
igoywriov, 16 ABTAE" dei & eig 10 ABI'AE siev-
#cywvoy xUxloy Iyyodyot.

- Texwjodw ydo éxatége tav vme BIA, TI'dE
yovigy diye Vg inavigus vav I'Z, dZ etdaiwr
xui uno o0 Z onueiov, xed & ovpfdilovery ok
Mrwg wi TZ, AZ e«dciw, ineletydnoay ai ZB,
ZA, ZE sdsias. Kui énci ioy doviv 5 BI' vy T4,
xosvy) 8¢ oj I'Z, 8o &) «i BI', I'Z Svei zaic I,
I'Z isa sict, »at yovie 7 vne BI'Z yovie 14 vao
ATZ ioy ovi- Bdowe doa v BZ 1y Buoes AZ éorv
oy, xat 0 BZTI vgiywvoyv vg AZI seryvive oy
igoy, xal ol dowmas yovi talg lotaic ywwiatg o
sioiv, vg dg ol foae wAsvout vmoreivovary: ioy dpa
3 vno T'BZ yowia v vne I'dZ. Kai énei Simhy
ity ) vnd T'AE vig vio TAZ, ioy 3t 7 piv v

merum babentibus una regula comprehendi, nempe, si num:-
rus laterum polygoni describendi sit ==N, eius descriptio pen-
debit a descriptione trianguli uosceln, in quo utervis angulus

ad basin sit ( ) plus anguli ad verticem. Tum vero, u

facile (IV. 10. Cor. 2.) probatur, simul in potestate erit ds-
scribere triangulum isgsceles, caius angulus ad verticem it
(N—2) plus utriusvis anguli ad basin, et vice versa,  Possust
autem etiam polygona, quae parem lsterum numerum habest,
quando is non est formac 2n, reduci ad polygona, quas im-
parem laterum numerum habent; si autem est formae 27, 8
quadrata.

PROPOSITIO XIL
Obs. 1. Probandum erat ante omnia; quod Austin. wo-
net, rectas OK, XA, .AM etc. inter se convenire, quod, du-
ctis rectis BI', I4 etc. facile eodem modo probatur, &c ia
IV. 3. vidimus.

v
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Sit datam pentagonum aequilaterum et aequiangu.
lom ABIAE; oportet in pentagono ABIAE circue
lum inscribere. '

Secetur uterque angulorum BI'd, I'AE bifariam
ab utraque rectarum I'Z, 47 (I. 9.); et a pur‘xcto Z,
in quo conveniunt inter se rectae I'Z, 4Z, ducantur
rectae ZB, Z A, ZF. Et quoniam BI aequalis est
I'dy, communis autem I'Z, duae BI', I'Z duabus
4Py I'Z aequales sunt, et angulus BI'Zangulo AT'Z
sequalis est; basis igitur BZ basi 4Z est aequalis (L
4.)y et triangulum BZI triangulo JZI' est aequale,
et reliqui anguli reliquis angulis aequales sunt, quos
sequalia latera subtendunt; acqualisigitur angulus 'BZ
agulo I'./Z. Et quoniam duplus est I'JE anguli
T4Z, aequalis autem angulus I'JE angulo- ABI,
angulus vero I'4Z angulo I'BZ, et angulus I'BA

\

Obs, 2. Generaliter pariter demonstratur, si ad puncta
tircumferentiae, in quae incidunt anguli polygoni regularis
circulo imscripti, ducantur rectae circulum contingentes, enasci
winde polygonum regulare Sundem habens laterum numerum,

. tique circulo circumscriptum.  Circumseriptio polyzoni regu-
hris cirea circulum datum itaque pariter pendet a divisione
drculi in " tot partes aeqnales, quot polygonum latera Labet.
Caeterum in hoc et praecedente problemate unum punctorum
i circamferentia v. ¢. 4 pro lubita sumi aut datum esse
potest. ) '

PROPOSITIO XIIL

Obs. 1. Quamvis hypothetice sumi possit pentagonum
tegulare vel aequilaterum et aequiangulum super aliqua vecta
Is deacriptum esse, etiamsi modus illud describendi antea
geometrae hac occasione do-
cuerunt, quomodo super data recta describi possit pentagorum

ostensas non fuerit, multi tamen
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TJE ¢ ¥nd ABI', 1 8 T'4Z 15 ¥nd I'BZ,:
7 vno I'BA dga vijc vne I'BZ iott Sisdij ioy ¢
5 vno ABI' ywvie v vne ZBI™ 4 dea vne Al
‘yovia diga sérpyrae vnd v BZ evdsing. Op
ws 01 decgdroeron ove xal éxavéga vuw vnd B
AEd Siyo tinpomear vno dxatigus twv ZA, i
wwdeadyv. Hydowooy 07 uad 100 Z onuciov

sic AB, BI', T4, 4E, :EA4 evdsiac xddin
ZH, 268, ZK, ZA, ZM. Ka: énei ioy st
o780 OI'Z yuvia s vno KI'Z, {ote 8t xal opdh
vno ZOI ¢pd4 v vne ZKT ioy, dvo &) toipe
bost 3d ZOI, ZKI 1dg dvo yuvicg tuis dvei |
viaig iong Eyovta, ‘st piay mhevedy gl sthe
iogy , xowqy wiviy ZI' vnoreivovoey vstd guiay ¢
iowy yoviay: xai vag Aoinds dpa mAsveds Tois i
naic shevpals ioge & ioy doa 4 ZO xaderos
" ZK xadéw. ‘Opoivg 87 Sstydiosrae ot xal énd
rav ZA, ZM, ZH éxarépa 1oy Z0O, ZK ioyic
«l néves doo evdsioe o ZH, 26, ZK, Z4, .
foae, dAMjdate slolv. ‘O dge xévige 6 Z, duo
pove O i wiv ZH, 26, ZK, ZA, ZM »r
youpopevog e xat Oid vey Aowndy arpsion,

ipaystar viv AB, BI', I'd, AE, EA «da
dia ©0 opdds slvas vig medg 10ig H, 6, K, A,

regulare. Et Clavius quidem ad IV. 11. its boo probl
solvit. Sit super recta data I's (Fig. 302.) describendum
tagonum regulare. Fiat tiangulum aequicrurum ZHO !
ut uterque angulus ad basin duplus sit reliqui (1V. 10.).

inde circa ll‘iangulum Ard, quod super basi FdJ ope L
trisngulo ZH8 aequiangulum construitur, describatur cire
(Iv. 5, huicque inscribatur ex IV. 11. ope eiusdem &
gwli A4 pentagonum regulare. Eodem fexe redit cookr!
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igitur anguli 'BZ est duplus; aequalis igitur angulus
ABZ angulo ZBI'. Ergo angulus ABI bifariam ve-
catur a recta BZ. Similiter ostendetur et ntrumgne
angulorum BAFE, AEA bifariam secari ab utraque
rectarum ZA, ZE. Ducantur autem a puncio 7 ad
AB, BI', I'd, AE, E A rectae perpendiculares ZF/,
720, ZK, Z.1, ZM (L. 12.). Et quoniam aequalis
est angulus OI'Z angulo KI'Z, est autem et rectus
Z0r 'recto ZK I aequalis, duo triangula sunt ZG[™
ZKI dups angulos duobus angulis aequales habentia,
et unum latus uni lateri aequale, cominune scilicet
utrique ZTI', subtendens nnum :equalium angulorum ;
et reliqnay igitar latera reliquis lateribus aequalia habe-
bunt (I. 26.); aequalis igitur perpendicularis Z@ per-
pendiculari ZK. Simi iter osténdetur et unamquamque.
recarum Z A, ZM, ZH, alterutri rectarum Z6,.
ZK aequalem esse; quinque igitur rectae ZA, ZO,
ZK, ZA, ZM aequales inter se sunt. Ergo circulus
centro Z, intervallo vero umna ipsarnm ZH, ZO,
ZK, ZA, ZM descriptus transibit et per reliqua
puncta, et continget 4B, BI, I'4, AE, EA rectas;
propterea quod recti sunt anguli ad puncta ‘H, &,
K, 4, M. .Si enim ipsas non contingit, sed secat,
eveniet ut recta diametro circuli ad rectos angulos ab

Peletatii, qnam habet ille ad 1V. 20. Alia Clavii solutio ni-
titar obsevvatione in Cor. ad IV, 10. et in Cor. ad 1V. 11,
fgta,  Nempe, quum in wiangulo ZH6 (I‘lg oOl) uterque,

anguloram ad bum sit ex 1V. 10, Cor. _——5—, erit angn-

J Rect.
5

lus ¢i deinceps, qui basi producta oritur, =2 Rect. —

(1 13) = 6 R;f— i, e. ex Cor. IV, 11, = angulo, quem duo
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. ’ N \ ’ v LY e I
oqueioes ywviee. Ei yug ovx lpuweter avray, alic
Tepel avrde, ovpfiiostat Ty T) SianETew TOU xU-
xlov mgos codus am dxpus uyouivyy ivvos wiavey

- " A h I »

T0U xUxlov, 01eg dromov {felydy. Ovx doc o xévipn
15 Z, Sworipate 6 vi vay ZH, ZO, ZK, Z4,
- ’ CL 1
ZM ev3eav yoegopuevos wvxhos vepsi tus AB, BI,

P : » ’ ’ ’ - L
T4, 4E, EA «%elcs. Egopetar doo avrwy. e
yoerdw vig o HOK AM.
- . \ - - +
Fi¢ doe 10 Joder mevraywvov, ¢ Loty igomdevgoy
v s ' v > ' o v
T xel looywviov, xUxlos Eyyiyoasitar. Qe &u

a0, 0ut,
L)

CIPOTAZIZ (.
3 ) [ - 1
Ilegl 16 SoSiv mevidywroy, o o1y iloomlevpoy
ze xal looyovioy, xUxlov sepryouiat.

L4

latera contigna pentagoni regularis comprehendunt. Safficiet
igitur, ad puncturn I' extremum rectae datae [/ angulum ap-
plicare, qui acqualis sit ei, qui angulo ZHE deinceps est, et
rectun sub hoc anguloe ductam aequalem facere recue datse
T4, aque ita per omnem describendi pentagoni ambitam rem
continuare.

Obs. 2. Simili ratione in polygono regulayi quocunque
circulus inscribetur.

PROPOSITIO XIV.
Obs. 1. Cor. Quum centrum circali pcnugonoregulléi

civcumscribendi in IV. 14. prorsus eodem modo inveniatur,
ac centrum circuli eidem peatagono inscribendi in JV. 13. pr-
tet, wtrumgque ci}‘culum idem centrum habere.

Obs. 2. Generaliter eodem modo circa datum polygo-
num regulare quodcunque circulus circumscribetur.

Obs. 3. IHiac etiam (coll. 2. Obs. ad IV. 13.) Cor. in
Obs. 1. allastam valet generaliter, nempe circulus polygene
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extremitate ducta cadat intra circulum, quod absurdum
. ostensum est (III. 16.). Circulus igitur centro Z, in-
tervallo vero una ipsarum ZH, Z0O, ZK, Z A, ZM
rectarum descriptus non secahit rectas (4B, BI', I'4,
AE, EA; continget igitur ipsas. Describatur ut
HOKAM. .

In dato igitar pentagono , quod est aequilaterum et
aequiangulum, circulus inscriptus est. Quod oporte-
bat facere.

.

PROPOSITIO XIV. (Fig. 305.)

Circa datum pentagonum, aequilaternm et aequi-
angulum, circulum circumscribere.

alicui régulari inscriptus idem centrum habebit, quod ciroulus
ci circamscriptus.

Obs. 4. Quodsi e centro cireuli polygond alicui regu-
lari inscripto, vel (quod eodem redit Obs. 3.) cireumscripto
ad singulos polygoni sngulos ducantur vectae, divident illae
polygonum in tot trisngula aequalia, quot polygonum latera
habet, .

Obs. 5. Haec triangula omnia eindem habent altitudi-
nem, quae si circulus polyzono sinscriptus sit, aequalis est
radio circuli inscripti; si circulus polygono circumscriptus sit,
. aequalis est perpendiculo e centro in unum lateram polygoni
demissum. Radius itaque circuli inscripti aequalis est huie
perpendiculo, quod et apothema vocatur.

Obs. 6. Swmma omnium istorum,triangulorum , i. 0.
integrum polygonum itaque aequale est (I, 38. Cor. 4.) uian-
gulo, cuins basis aequalis est perimetro polygoni, et cuius
altitudo aequalis est altitudini unius «ex istis triangulis , i. e.
si circulus polygono circumscriptus sit, radio . circuli polygone
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"Eotw 16 dodiv mevidyovoy, 6 lorev ioanlevgor
s¢ xui looyoiviov, vo6 ABIAE" d¢i O3 neot vo ABIAE
RevIdyovoy xUXAOY TEQLYQUYIaL |

Terpngdo &y éxgrige soy vne BI 4, TAE ypu-
vy diye vnd invrious vov T'Z, 24, xai dng voi
Z onpeiov, xed 6 ovpnfSdidovay ai evdeioe, ni v
B, A, E oypeic Gnaé'w'xb‘moa;f cvdeiow ai ZB, Z4,
ZE. 'Opotwg 84 v npo tovrov deiydsostar, on
xai éxuoyy vov vno I'BA, BAE, AEA yoviay dqs
sérunror vno éxdorys viv ZB, AZ, EZ svdaum.

inscripti, vel si circulus polygona circumscriptas sit, perpen-
diculo o centro circuli- polygono circumseripti in unum lawe
~ tum demisso,’ to
*. Obs. 7. Observatio praccedens valet eriam, i polygo-
num aliquod non regulare «irculo alicui sit circamycriptam,
quod- nempe ctiam tum omnis triengula, in quae illud dis-
Pesci potest rectis ¢ contro ad singulos angulos polygoni du-
ctis, candem: habent altitudinem nempe radium circuli ips
inscripti, Tali tamen polygono non semper cirenlus circus
scribi poterjt, quod hic ol .er potamus,
Ris observationibus ci:ca polygona regularis addi possunt
sdhuc sequentia.
-Obs, 8. Si quod polygonum regulare (Fige 306.) v: ¢
pentagonum circulo inscriptum sit, et bifariam dividsawr
_singuli eius anguli ad centrum, adeoque etiam (III. 26,) sin- '
guli arcus, quos subteadunt latera polygoni circulo inseripty |
et per puncta, in quibns hi arcus dividuntur, ducantur rectse
circulum contingentes, enascetur movum polygonum regulars i
priovi acquilaterym , circulo circumsciiptum. Quod simili n-
tione demonstrabitur ac IV. 12, Et facile patet, singula latens
* polygoni circumscripti parallela esse singulis lateribus polygos
circulo inscripti. Ilabet hane Prop. de pentagono Peletarius
~#d IV. 12. et genewaliter Ambros. Rhodius ad IV. 6
Obs. 9, Quaevis figura acquilatera circulo jnscripts ®
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Sit' datam 'pentagonum, aequilaterum et aequier.
galum ABIAE; oportet circa pentagonum ABIAL
circulom circumscribers. | o
> Secetur uterque anguloram BId, I'dE bifsriam
ab utraque rectarum I'Z, Z.1 (l. 9.), et a puncto Z,
in quo conveniunt rectae, ad puncta B, 4, E un-
antur yectae ZB, ZA, ZE. Similiter ut in praece-
dente ostendetur et unumquemque angulorum [ BA,
BAE, AEA bifariam secari ab una rectarum ZB,
AZ, EZ. Et quoniam acqualis est angulus BI'd4

wiam ui;uin"xgull. Latera enim eins abscindunt arcus aequa-
Jeo (III. 28.), adeoque anguli a binis quibusvis polygoni la-
tetibus contiguif compreheirdi arcubus acqualibus insiswiat,
seoque aequales sunt (JiJ. 27.). At non omnis figura aegui-
amgnla circulo inseripta necessario quoque aequilatera est, nist
qundo numerus laterum ipsins est impar; vel, si par ost,
quando duo latera proxima aequalia sunt, vel dnmmodo, duo
quaecunque aequalia gint, quorum uno posito primo, alterum
occupet locum parem quemcungune, ut quartum, sextum ote.
Est haeo observatio Clavii. Nempe, si circulo inscripta sit
figura asquiangula quaecunque v. ¢. (Fig. 305.) 4Br'4B, e,
ob mgulum BAE=ABI, etiam arcus BAE=TBA (1. 26.
Cor. 1,), hine, ‘demto communi AB arcus AB==arc. BT,
tdeoque recta AB= rectac BI (III. 29.). Eadem ratioue erit
Tecta BI'—JE, atque ita deinceps, si figura plura habet la-
tera, erit semper tertium quodque latus ei, a quo tertium est,
uno relicto in medio, aequale: hoc est, primum (quodvis
sutem latus eonstitui primum potest) acquale erit tertio, ter.
tiom quinto, quintum septimo etc., atque in hunc modum
omnia latera in locis imparibas posita aequalia inter, so eruat.
‘Eadem “autem ratione omnia latera locorum parinm , ut secum-
dam , quartuny, sextum etc. aequalia inter se erunt, quum
quartum sit a4 secundo tertium ete, Et haec quidem in om-
nibus figuris aequiangulis circulo inscriptis logum habsbin:.

Ve - ‘ -
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Kui ¢aei ioy totiv 9 vaa BIA ypuvie v vno T'4E,
xed fore ¢ pdv vnd B sjpicee of vie ZIT'd, vi
0t vnd TAE splocie 5 ©:106 FAZ, xei o Yo ZI4
doe 1 vud ZAD doviv vy eiere xai sthevoa 1 ZT
nhevow v Zd doniv iy, ‘Opoivg 87 Jeeydroerm
ote xui éxdory wav ZB, ZA, ZE éxerépa 1oy ZT,
Zd dotiv fox i aévre doe evdsive ai ZA, ZB,
ZI, Zd, ZE ioaw éAijiws eioiv. ‘Q doa xévige
v Z, dworipare 8 ivi wiv ZA, ZB, ZI', Z4,
ZE #vrhog ?gar/o'/lerog kst xai ded Ty dotay of-
peion, xal E6Tar TEQUyEyOUpIEVOS. Hegryeypugdu,
xct doto 0 ABLAE.

Iam. vero, si .figura inscripta imparem laterum numerum b
beat, jode consequetur, uliimum latus aequale esse primo,
cui proximum est, quod mempe et ultimum impari loco erit
ldem ultimum autem etiam aequale erit secundo, quod quippe
ab ultinio tertium est. Itaque omnia latera inter se aequalis
erunt, Si vero figura inscripta parem lateram numerum habeat,
-niliil concludi poterit, nisi omnia ea latera, quae impari loco
sunt, intér se esse aequalia, et pariter omnia ea, quae pani
loco suut, inter se esse acqualia. Quodsi autem unum coram
quae impari loco sunt, aequale sit nui eorum, quae pad low
sunt, etiam omnia latera inter se erumt aequalia, Caeterum
esse posse figuras aequiangulas civoulo inscriptas, quae tamed
non sint aequilaterae, iam exemplo rectangulorum coastst
(IIT. 22. Obs. 5.). .

Obs. 10. Simili ratjone omais- quidem figura aequian-
gula circulo circumscripta est ctiam aequilaters, at non om:
nis figura aequilatera circulo circumscripta est etiam’ MO."‘
sario aequiangula, nisi quando numerus angulorum ipsivs
“est impar: vel, si par est, quando duo proximi anguli ae-
quales sunt, vel dummodo duo gquicunque anguli aequales
sint, quornm umo posito primo, alter occupet locum pare®
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angulo THE, et est anguli BI'4 dimidius angulus
ZI4, anguli vero I'AE dimidius I'4Z, et ZI'A
igitur angulo ZAT est 2equalis; quare (I. 6.) et latus
ZI lateri ZA est aequale. Similiter ostendetur et
unamquamque rectarum ZB, ZA, ZE alterutri ZI',
Z4 esse aequalem; quinque igitur rectae ZA, ZB,
ZI's Zd, ZE aequales inter se sunt. ~ Circulus igitur
centro Z et intervallo una rectarum Z4, ZB, ZI,
ZE descriptus transibit et per religua puucta, et erit
cdrcumscriptus, Circumscribatur 4 ct sit .4 BIJE.

quemcunque, ut quartum, sextum etc. (Est et haac obser-
vatio Clavii contra Campanum, qui in nota ad 1V. 15. puta-
verat, omnem figuram aequjlateram circulo circumscriptam
esse aequiangulam.). Nempe si (Fig. 304.) circulo, cuius
cenirum Z circuniseripta sit aliqua figura aequiangula 4BI'4E,
ducautur o ceatro rectae ad angulos figarae Z 4, ZB etc., quao

_omnes hos angulos b:secabupt (111, 11 Obs. 1), et, quum
integri anguh aequales sint, aequales erunt etiam dimidii, .’

Quum igitur in triaugulis 4ZB, BZI commune sit latus BZ,
angulus autem BAZ=BIZ, et ABZ=I'RZ, eiit et (I. 20.)
4B=Br', atque ita duo qusecunque latera inter se aequalia
erunt.  Sin autem figura ABIAE circulo circymscripta sit ae-
quilatera, erit iterum ABZ=['BZ, et quum piaeterea in tri-
mgulis ABZ, I'BZ AB=BI et BZ communis, erit (I. 4,)

BAE BT
BIZ=BAZ. At, quum BAZ==—2—', et I?I‘Z:.“?{, erit

eiam BAR==BI'd, i. e. primus quisque angulus aequalis evit
teio, tertius quinto etc. Eademque ratione omues angyli
puium locorum ur- secundus, quartus, sextus etc. ssquales
erunt.  Et haec quidem in ommibus figuris aequj,lateris cix:g;u!o
drcumegriptis. Tam, si numeras angulorum impar sip, quie
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Hepl doa vo Jodty mevvdyuvoy, o 2ovey ioomhev-
eov e xal idoyuvioy, xUxdos mspiyéypancar, iOnep
&ler motijoar,

IIPOTAZIZX .

Eis wov dodivia xvxdoy éfiywvor loomdevgoy st
xal looywvioy Eyyocwat.

"Eote o dodels xuxdos 6 ABIAEZ: 8si 3 eis
1dv ABI'AEZ xvxdov' {iaywvoy iaonlwew re ol
looyviviov Eyyeawar.

"Hydw vov ABTAEZ xvxdov Jrcpergos v Ad,
xul ehjpdu 10 xévrgoy Tou wvxdov vo H, xaixivigw
v 16 A, Sworipart 3 16 AH xvxdog yeyoutdw
o FAI'B, xal dnlevydsioar ai EH, I'H dujyducey

ultimus angulus, quippe impark loeo positns, aequalis primo,
qui ei proximus est: at etlam secundo, quippe qui ab ultimo
tertius jest: itaque ommnes anguli aequales eramt. Sin autew
figura circumscripta parem anguloram numerum habeat, nihil
concludi poterit, nisi omnes angulos, qui impari loco sant,
acquales iuter se esle, et pariter omnes eos, qui pari loco
sunt. Quodsi autem unus eorum, qui ad secundam classem
pél’tineni, aequalis sit uni eorum, qui ad primam classem per-
“tinent, ommnes anguli sequales erunt. — Esse autem pose
figuras aequilateras circulo circumscriptas, quae tamen nom
sint ae'quianguhe , iam exemplo rhombi coustar (IV. 1
Ob:. 5.). ‘

Obs. 11, In figuris quoque non regularibus, quibuscit-
culus civcumscribi potest, centrum civculi circumsecribendi in-
venitur, si duo latera continua bisecentur, et in punctis se-
ctionis perpendiculz ad ea erigantur, quorum sectio centrum
eriz, ut in IV, 8 in figuris autem non reguhribns,'qudbus
circulus inscribi potest, centrum circuli inscribendi invenitur,
i duo anguli proximi bisecentur, ubi pariter reotarum istos

\
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Circa datum igitar pentagonum, aequilaterum et

- aequiangulum, circulus circumscriptus est. Quod

oportebat facere.

PROPOSITIO XV. (Fig. 307.)

In dato circulo hexagonum aequilaterum et aequi-
angulum inscribere. .

Sit datus circulus 4BI'AEZ; oportet in circulo
ABTAEZ hexagonum aequilaterum et aequiangulum
inscribeve.

Ducatur circuli /B 4EZ diameter A4, et suma-
tur centrum circuli H, et centro quidem 4, intervallo
vero 4H circulus describatur EHIO (Post. 3.), et
iunctae EH, I'H producantur ad puncta B, Z, et

wngulos bisecantium sectio centrum erit, ut in IV. 9, In fi
guris regularibus utraque niethodus eodem: redit, unde in 1V,

8 problema circulum dato quadraio inseribendi modo priore,

in IV. 9. auterh problema circulum dato quadrato circumscri-
beudi modo posteriore traditur.

PROPOSITIO xV.

Obs. 1. Ex hac propositione alia consequitur methodus
facilior ea, quam in 1V. 2. Cor. habuimus circnlo dato trian-
_gulum aequilaterum inscribendi, ductis nempe retiis AT, I'B,
E4. Et quum ABTH sit figura aequilatera, patet ex f. 8.
eam a recta AT bifariam djvidi, unde coumsequitur, triangu~

lum circalo inscriptum  esse hexagoni vegularis eidem circulo -

mseripti dimidium.
' 2 Rect.

Obs. 2. Quum angulus 4BH=HB[=: 3 erit
4 Rect. - Tlect.
angulus 4BF = 36" » ot angulus BIAd== [AB= e

Pater itaque ratio describendi trianguli isoscelis ABL, cuius
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ini v¢ B, 7 oypsiay xal t’ne;‘et'ry&woav oi AB, BT,
T4, JE, EZ, Z 4 )yo 61c ©0 ABTAEZ é‘afm-
vov_loosticvgoy ©é fote xal {ooyuyiov.
\ 'Enci yop v H o, ,uuov xévrgoy doti vov ABTAEZ
xvxlov, ioy éoviv of HE v HJ. Ilalw, el v
4 onpeioy xévrgoy dori 100 EHIO xindot, ioy
totiv 4§ AL v AH. ‘A2 q HE v Hd ey
ioy, xat ¥ HE do v Ed ioy oty ioondevgoy dpa
201t 10 EHA vpiywvoy, xat «i 108is dpa cvrov yu-
viwr i vno BHA, HAE, AEH iow «risgjdwg elaty,
inedymeg Ty icooxeddy ToLpwrMY (i APOS TI] ﬂauet
ymwm iowt @hyjlwg eoiv. Kei eloy ai 1gug Tov
-rp:yuwov yoriat dvety OQu(ll; ioai* 7 doa v;1o EHA
yovie Toitoy Zuti dvo opduv. O,uo:wg &y Seeyd9-
oeras xat 7 vio AHT vgitov dvo opdév. Kui tact
y TH cv8eic & vy EB otadsion vde dpsiis yu-
vmg 1ds vino EHI, THB duveiv ogduig ivug stotei,
xat Aounyj dow 4 vnd THRB plrov doti dvo cpduy’
«i doa vio EHA, AHB, T'HB ywviat icac ahdy-
" daeg &loivc aste xei i xeTd x0ugry «irake ai va0
BHA, AHZ, ZHE iow &io) tate vwo EHA, AHT,
THB- «i & doe yovies ui vao EHJ, JHT, I'HB,
BHA, AHZ, ZHE ioct cilijiag oy, At &
fow yoviat & igoy aspigegetny Befirractys of &
doo meoupiperwr «if AB, BL', I'd, JE, EZ, ZA
toas aldjhrs eloiv. ‘Ino 8 vds ioug mepupepeing
ot svdeice voTeivovowy: ai & doo evdeint ioas ah-
Aydats sicive isondévgoy doe 201t 1o ABTAEZ éd-
angnlus ad verticem sit quadruplus utriusque anguli ad basin.

Et genexaliter (Cf. etiam Obs. ad V. 11.) facile patet, si de-
scribi possit polygonum regulare , quod laterum muimerum = -

5
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. iungantur’ AB,\ B, ra, JE, EZ, Z.A4;

i v B 7, oypeioy xal 37‘-6;“"1“""’"'““?» hexagonum ABIAEZ aequilaterum esse et aeq
T4, SE. EL. ZA4 My Sru 8 BIELS  gupom,

yor loostievooy o fovt xai {oopuyor. . -Quoniam enim punctum H centrum est ci

"Enei yug ‘6H°'d‘“°”‘."9“m‘mf‘ﬁ¥* ABIr'AEZ , HE aequalis .est HA. Rursus, quo
TR ioy dowiy % HE 1 HJ. H“"l'.“‘ punciis 4 centrum est circuli EHTO, AJE aeq
4 orprior uyTo0Y t’c"i‘c ':ot"‘ EHR‘{ ;}“‘)’ et AH. Sed HE ipsi H ostensa est aequalis,
ity # 4B 1§ JA. ;ﬁ.l'r‘ HE i !; igitur ipsi EJ aequalis est; aequilaterum igitur est
s, wei o HE aoe vj E4 wr;'wn.f‘ WW“: angulum FEHA, et tres igitar ipsins anguli E.
tosi 16 EHJ sgizorer aoi ol (6 “““ H4E, AEH aequales inter se sunt (L 5.), quia
yiar i v30 BHS, H4E, JLH ol “"“‘“j(& scelium friangulorum ad basin anguli aequales inte;
jaudrzeo 1Y {oooxeMey fglﬂil’t"ﬂ‘m f‘.’?s " st. Et sunt tres trianguli anguli duobus rectis
AdyTee i o Kei doy w‘kﬁf:‘_‘ quales (I, 32.); anmgulus igitur EHA tertia pars
pusiet ot 4 Sroiv Spdcis joar f 6 7% duorum rectorum. Similiter ostendetur et AHI te
tgiyevor 'rumfl‘ 'td’éo Jodir. ‘Oeaios #¥  pars duorum rectorum. Et quoniam recta [/ su
quric 110 st ¢ ‘ ‘

¢ iq0 4AT 101107 o dgde Kcé; EB insistens angulos deinceps EHI, I'HB duo

oua xtu,f/ ey £8 muWWW“' iq&f‘!-’ﬁl rectis aequales facit (I. 13.), et reliquus igitur I

; rH et':?t"“ P THB & pobeis 15 %' tertia pars est duorum rectorum; anguli igitur EF

yigg s rae B [HB wlro gt AHI, THB aequalesinter se sunt; quare et ang
- 10 Lo

il jouny e % V7 g s @ 3 verticem BHA, AHZ , ZHE aequales sunt i
o 600 110 ’E J" J(Hi;a.[;ﬁn,qzrmw;{: "EH4, 4HI', T’HB (l. 15.); sex igituranguli £ f
s oy 95T “ o s sﬂi»’;j 48T, THB, BHA, ANZ, ZHE acquales i:
BHA. AHZ, ZHE "”‘”" 23 £ JHT.J?; se sunt. :Aequale.s autem anguli aequalibus circnn

B il dge 19 fu‘u l3;}r'ivtﬂa' i ;,! rentiis insistunut (III. 26.); sex igitur circumferent
;H4 it GHE @ V15t 4B, BY, Idy AE, FZ, 24 sequles it

t " . »
i oY asplf fl. sunt.  Aequales autem . circumferentias aequules rec

ol ¢ L’ [] ! " . .
o Juve o i AB r »I“ 'ioﬂi M’-‘ﬁ subtendunt (III. 29.); sex igitur rectae aequales it
{ [ ? . . s
gos e spi! iy T g “ i # se suut; aequilaterum igitur est hexagonum 4BI'AE
S e MO B0
ok GRT, ot 0l NP .
ft: 4 (A0 f"‘ y 1 'I'B N habeat, describi etiam posse m'angulgm isosceles,
act jo07 ergo? C wingalus ad verticem sit (N—2) plus utriusque anguli ad ba
Jers ¢ mﬁ.,qu'l’é"b 4} o vico vema, o
sit quld P[n’v “&) fja“Pﬂ(' ;
Cm ) 0 ., ;d h /
ﬂ:")u’ ” (Cf ans Jares 4
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yurvoy Myw . d4. ove wai lsoyuviov. 'Emel ydg ion
iotly 5 ZA neorpégeta v EA mepipepsia, sy
mosxcigduw 17 ABI'A nspigipsior ohy doa 17 ZABIA
oAy vij EALBA iaviv ion, xal fifyney dmi piv tig
ZABTIA nepupspeias 1 v ZEA yovie, ént & i3
EATrBA aecpigpegeiag 1 ind AZE yavias iy doa 1
vnd AZE ywvia v vmoe ZEA. ‘Opoing &y du-
yonoetac ot xul ai Aoenal ywviee v ABI'AEZ
Eayuvoy xetd piay icor sioty éxavégy viv ¥nd AZE,
ZEA yuviiv looyuvioy doa éoti v0 ABIAEZ éid-
yovor. "Edeiyy 0% xal loondevgoy, xal Eyyéypanvas
ele tov ABTAEZ xvxioy.

Elg dpo viv dodévra xvxloy eanawov wonlwqov
16 xat loopavioy Iyyiypantas. Onep &der morioos

HNOPIZMA

'Ex tovrov qovegdy ot 9 Tov e§ayw'vw slevga
fon ot ©y &x ToU xévTpov To¥ xUAOV.

Kui éwv Otd vav A, B, I', 4, E, Z oyusiny
SPUTTOLEVUS TOU XUxAOU dydympuay , TEQLyOCqYgETal
nepi 10y xvxioy Ekdyavov looAevpoy Te xai igoyus
vioy, cxodovduc Toi¢ imt ToU mevrayavov elgyuivoss.
Kui it did wav opoiwy toig “ini ToU mevvaywyey

Obs. 5. Quum vecta AT v-rects BH bifariam et 4d o |
‘gwlos rectos recetur (I 34. Cor. 1, er 20.), erit fitadratam di. §°
midize AT, i. e, quarta pirs quadrati éx 4T (IL 4. Cor. %) |
dequale excessui quadrati ex AH super quadratum ex dimidit

BH vel A4H (1. 41. Cor. 2.) i e, (11 4. Cor. 2;) == tribus |

quartis quadrati radii. Quadratum ex AT, latere trianguli
) aequdaten igitur triplum est quadrati radii eius circuli, in
quem inscriptum ése. Tucquet ad hi L
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dico etiam et aequiangnlum. Quoniam enim aequalis
est circumferentia ZA4 circumflerentiae E./, communis
addatar A BI'd circumferentia; tota igitur ZABI'4
tofi  K.J1'B A ‘est aequalis, et insistit quidem circum-
ferentiae ZABI'A angults ZE.J, circuinferentiae
vero EJI'B A angulus AZL. Aequalis igitur angulus
AZE angulo ZEA. Similiter ostendetur et reliquos
mgulos hexagoni ABI'AEZ sigillatim aequales esse
aterutri angulorum AZE, ZEJ,  Aequiangelum igi-
tur est hexagonum 4BI'AFEZ. Ostensum est autem
¢t aequilaterum , et inscriptum est in circulo ABI'JEZ.

In Jdato igitur civculo hexagonum aequilaterum et
zquiangulum inscriptum est. Quod oportebat facere.

COROLLARIUM.

Ex hoc manifestum hexagon' latus aequale esse cir-
culi semidiametro. )

Et'si per puncta Ay B, I's 4, E, Z contingen-
tes circulum ducamus, circumscribetur cirea circulum
hexagonum aeqhilatcrum et aequiangulum ,’ congruen-
ter ¢is, quae de pentagono dicta sunt. Et etiam con-

Obs, 4, Circa tirculum quemcunque centro H, radio ==
%4 deseriptum e punctis A, B, I'y 4, Ey Z describi pos-
at sex circuli, inter se et primum descripto aequales, quo-
Tm quisqiie tres, n;empe eum, qui ex H radio }'{—; descriptus
ot, o duos sibi proximos continget, si nempe radii omnium
torum sumantur acquales ’—:-A (Obs. 3. ad II, 12.).

Euclid. Element. P, [l E
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sdoyuivors, eig 10 Jodly uypvor 1) xUxhoy Ippes-
woudy s xal meQuypdpoper.

HNPOTAZIZE x.

. Eig vov d09évva xvxkoy meviexadexdywvoy lov-
nhevpoy T8 xal lgoyuvioy Eyypdipat.

“Eovw ¢ Sodelg sondog o ABI'A 8k 3r elc vor
ABT4 xixdov neviexaudexiywvoy igomhevooy €& i
igoyavioy Eyyeayac. :

1) Rob. Simson. monet, addendum hic esse /ocxlepw
72 wol isoywviov. Recte ille quidem. Attamen haeo ex pne-
cedentibus facile suppleri posse sime dubio auctor putabat. Et
si omnia ad summum rigorem exigere velés, etiam ad jnitium

Cor. similiter addendum’ erat ioom. xal cowyos. ubi mec ips
Simson. addit. :

PROPOSITIO XVI
Obs. 1. Eodem modo, quo Euclides ostendit, quus
arcus A sit 1/3=5/15 circuli integri, et arcus AB=1/5=
¥15 circuli integri, fore arcum BI'=3/15, sdeoque per IIL
80. inveniri posse artum, qui sit 1/45 integri circuli, genes-
liter ostendetur, si describi possit in circulo polygonum re-
'gnlne‘m laterum, .liuéque n laterum, ubi m> n sumir, ¢
si m—n vel pm—qu per continuas bisectiones ad unitarew
reduci possit, vel ut aliter dicasous, si m—n vel pm—qu sit
2r, describi quoque posse in circulo polygonum regulare
quod habeat m.u latera, ubi p ot g denotare potest numeros
integros quoscunque. ) -
, Obs. 2. Ex iis, quae Euclidés hoe libro tradidit, com
' sequitur, ciroulum posse in 3, " 6, 12, 2% etc,
‘o~ 4, 8, 16, 32..
—~ 5,10, 20, 40..
\ — 15, 30, 60, - 120...
partes aequales dividi » et figuras 'regulnres totidem laternm
ipsi posse inscribi et circumscribi. Figuras autcm regularets

i
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groenter eis, ‘quae de pentagono dicta sumt, in dato
hexagomo circulum inscribemus et circumscribemus.

PROPOSITIO XVL (Fig. 308)

In dato circulo quindecagonum aequilaterum et ae.

quiangulum inscribere. .
Sit datus circulus 4BI'4; oportet in circalo ABr4

qindecagonum aequilaterum et aeqmangulum Anscti-
bere. '

~

quoram lateram numerus in isiis sericbus haud contineretur,
geometrice in  circulo deseribendi ars hactenus ignorabatur!
Gaussius, iam apud Gottingenses Matheseos Professor, in
Disquisitionibus Arithmeticis 1801. cditis, Sect. VI de ae-
,lmi‘On. circuli section. definientibus, primus methodo alge-.
buico-trigonometrica demonstravit, circalum nou tantum in

2 3 5 verum etiam in 17
(e Cauged Gade) Gt
( 251) ( 64537 etc. gemsraliter nempe in 2maul par-

2 21641 .
tes dxv,gn posse, quoties 2mejl sit numerus primus. Ope
" divisionis in 17. partes sequales, collatis iiy, quae in Obs.
L. ¢ in Obs. ad 1V. 11. diximus, circulus deinde porra in
Ix17, 317, B)17 otc. praeterea in 33¢17 vel 51 partes ae-
" quales dividetur, quod nempe 6/17—1/3=1/15
in 6317 vel 85, quia 1/5—-3/17==2/65
in 13317 vel 258, quia1/25—1/17=2/258
¢ in eas adhue partes aequales, quae bisectionibus ex prae~
codentibus cousequantur. Cf ctiam v. Huguenin. mathem
Beirige Kdnigsb. 1803. p. 272, sq. et Rothe. de Divisione.
Peripheriae circali in 17, er 13, pattes aequales, Erlangae 1804,
qui p[ﬂl quaestione generali, an polygonon aliquod regulare
geometrice circulo inscribi possit, hanc adfert regulam generalem :
it Mnamerns quicunque mtener p‘nmvus, atque litera m desig-
~ weter muhitudd aumerorum integrorum positivorum <M atque
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"Epyeyougdu e sov ABTA xvxiov wptyavor
piv loonhevoov ToU eis aviov Eyypagopivov smisved
7 A, nievrayuvov 0% icondevgov 5§ AB- oiuy dic
doviy 0 ABI'A xvndos 1) lowy tpqjuarev dexaméve,
sowvswy 1 pdv ABI segigipsta tottoy ovoe 100
xuxiov fotar mivve: g 0t AB azprqipai, stepmvor
oUoa 10U wuxdov, iotut vouevt lowns dea 3 BI ser
iswy dvo. Terugodw v BI' diju xara vo E, &
tépu dgu vuv BE, EI TeQeypepstoiy 63T R SROTOY
forat vo0 ABIA xvxdov. "FEuv dpa &meletiartes 1
BE, ET eU3¢lag, ioug wvtaic xata 76 cvveyls a-
Selag vagpocouey slig vov ABI'A xixdov, fores &

. avzoy yyeypaupévoy mevrexwdexiyovoy logmhevgor

$s nal boywriov. “Omsp édet motioae,

‘Opoivg 8% voig nl 10¥ sievewyuwvov, iy did viv
%aTd xUxdov Jiurpioeny dpantoudyec 10U xtxiov dyi-
YOUEY , TEQLYQUPNOETUL TEQE TO¥ XUxAoy srevzermds-
xdyovoy loomAeveoy Te xai icoyuvior. “Fre 0 du
Sy opolwy ToIg ML TOU MeVTuywyov elpy piévoic, %

1) Pro 6 ABI'd »ixios Rob. Simson. mavult legere:

ABI'4 negeploeia. (Juum tamen vox xdwiov etiam postea sae-

jns recurrat, xéxdos hic dictuni videtur pro integra circum-
erentia.

erga M relative primorum, Polygonon regulare M latenm
geometrice circulo inscribi poterit, si M potentia est pumen
2 exponentis integri positivi. Si vero hoc non valeat, -
pheria etiam in M partes aequales geometrice dividi nequit
Caeterum geometrica quoque solutio ex formulis, quas habext
viri supra laudati, dcduci ommino potest, et PHeiderer. pe-
venit ad geometricam coustructionem satis el2gantem et pr
rei natura concinnam, cuius etiam demonstrationem exbi-
buit ¢ mere geomerricis puincipiis petitam. Aliam e formub;
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Inscribatur in circulo ABT'A ‘trianguli aequilateti -
in ipso inscripti latus AI' (IV. 2.), peuntagoni vero
aequilateri latus 4B (IV. 11.); qualium igitur est
circulus ABI'A aequalium segmentorum quindecim ,
talium circumferentia 4By quae tertia pars est cir-
culi, erit quinque; 4B vero circumferentia, quae
quinta est circuli, erit trimn; reliqua’ igitur BT ac-
qualium duarum. Secetur BI' bifariam in E (lil. 30.),
utraque igitur circumferentiarum BE, EI quintade-
dma erit circuli ABI'J. Si igitur iungentes rectas
BE, EI', aequales ipsis in contivuum rectas aptemus
in circulo’ #BI 1 (IV. 1.), erit in ipso inscriptumn
quindecagonum aequilaterum et aequiangulum. Quod
oportebat facere, ’

Congruenter autem eis, quae de pentagono, &i per
dreuli divisiones contingentes circulum ducamus, cir-
cumscribetur circa circulum quindecagonum aequilate-

. .
dlgebraicis a Rothe. exhibitis deductam consttuctiofem exhi--
bet Miiller, (Mathem. kritisclie Bearbeit. des ersten Buchs
der Elemente 1821, im Anhang ), Aliam satis concinnam cou-
Mructionem vide in Paukers ebene‘Geqmetn’e 1623, p. 18%.sq.
M2 umen hoc loco practersunda nobis sunt, quum demon-
Mratio ex ipsa problematis matura non pqssit non esse prolixa,
e ex parte haud exigua e libris elementorum sequentibus de-
mum petita. Practerea plures’ subinde mathematici methodos
tradidernat vel geuenles, vel ad singularcs figuras spectantos,
polygona regularia quaecunque, aut certe plura adlhiuc, quam
Euclides dchen‘.lt, circulo dato inscribendi etc., haud gnidem,
ut probe worant, rigorose veras, at tamen magis minus prope

W veritatem asccedentcs, atque_ita comparatas, ut usui pra-

/
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els 0 Jodly mavemuudexcywvov, & éovty loonkiv- -
10y ve %ok iooywreoy, wuxdoy dyyodoudy v Aok we )
otype oLy, ‘

- '
ctico, ubi saepe summus rigor attingl nequit, inservire posss|
videantur. Haec talia aiitem satis ingeniose nonnunqun a-q
cogitata nihil huc pertinent, nec diindicatio horum teatm §
num plerumgue ‘ex altiovibus fontibus repetendorum, volmﬁf .
mechanicotuns, haius loci.esse potest. Huc tamen huudrehai

S
Y
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rum et aequiangulum. Praeterea cougruentereis, quae
de pentagouo dicta sunt, et in dato quindecagono cir-
calum inscribemus et circumscribemus.

debent sorum conatus, qui aperte falsa de arcu quocunquo in
sequalos, quotquot libaerit, partes dividendo pracceptadedeore,
qulia v. c, videro est in Hadaly do Hada Toxometria edita
Budao 1820.



E T K 4 EI1IA4O0OT

S T O 1 X E I QN

BIBAION -UEMITON

-
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«. -Z‘/l:'gog doti piyedogc peyédovg, wo Fiaovoy sel
Jeilorog, oTaY XOTUMETOR 1O puEtjo.

. lloAhumdcooy 8t vo ueilov voi élaacovos,
OTay xaTEUETERTAL VSt ToU AdTTTOVOS.

Jsaac. Monachus in scholiis ad hunc librum refert, asw
vere nonnullos, huius libri doctrivam sb Eudoxo, Platonis
praeceptore, inventam traditamque esse, Caeterum aliqus in
eo corrupta ad nos pervenisse, ox sequentibus patebit,

DEIFIN I

P:ln, ut iam Jsaacus Monachus, Campanus, Commasdi-
nus, Clavius aliigne notant, duplici sensu apud Geomeus
adhibetur.  Aut cnim designat quamvis magnitudinem mino-
vem altera ejusdem genevis. Ita v. ¢, Euclides I, 9. Def. ait:
omne totum sna parte maius est. Aut sensu strictiore, ut his
Asumitur pro ea magnitudine mimore, quae aliquoties repetitt
aliam maiorem einsdem generis efficit ant mensurat, unde it
mensura vocatur, Priore sensn v. ¢, 4. erit pars pumeri b,
nou vero posteriore sensu: 3 autem uroque sensu pars o
numeri 6. Diximus, maiorem magniludinem, cum qua minot




EUCLIDIS
"ELEMENTORUM

LIBER QUINTUS.

'

!

DEFINITIONES.

1. Pars est magnitudo magnitudinis, minor maioris,
N quzu;do mensurat maiorem. .

2. Multiplex autem maior minoris, quando men-
suratur a minore.

comparetur , esse debere eiusdem generis ac minovem. Pates
enim lineam v. c. non nisi 2 lines, superficiem a superficie,
corpus a corpore, pondus a pondere etc. mensurari posse,
Caeterum , quam Euclides vocat hic partem sensu strictiore,
alii. partem aliguotam, aut submaltiplum maioris vocant, maior
coatra multiplam minoris appellatur, quam exacto aliquoties
. ~continet (Def. 2.). Ita 3 erit submultiplum numeri 6, nempe
cius pars dimidia, vel subdupla: 2 est nameri 6 pare tertis
aut sabtripla etc. Pars aliquota igitur aut snbmultipla prodic,
8 magnitudo aliqua in quotcunque partes acqualos dividatar.
Talis pars aliguota distingnitur ab aliguantis, magnitudinem
+ ipsam non metientibus, sed conflatis ex summa aliquot eius '
patium aliquotarum. Jta 4 erit pars aliguanta numerni 6,
mempe orit eius pars tertia bis sumta, Euclidis libro VII. er
5qq. partes aliquotas et aliquantas ita distinguit, ut priores
+ - simpliciter partem, posteriores partes appellet.
[ N
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1) Robert. Simson. persuasus de huius et sequentis octa-
vael definitionis inutilitate, quam et Barrovius e, -
miter se credere ait, eas non Euclidis esse, sed cuiusdam wi-

. -nus periti editoris. Eodem modo iudicat Borellins in Obs, o
axioma VI, L. III, Euclid. restitut.

DEFIN. I

Addi potest, duas maguitudines A, B duarum C, D «-
quemultiplas, aut aequsmaltiplices vocari, si maior A minorens
C toties exacte contineat, quoties B contines D, seu, si mi-
nor C toties praecise ropetonda eost, ut efficiat aequalem maiori
‘A, quoties D repeti debet, ut officiatur aequalis magnitdini
B, Eodem casu magnitudines C, D doarum A, B pert
aequealignotas vocantur, Ita v. c. quum sit 15==3.5 et %=
4.5, erunt pumeri 15 et 20 numerorum 3 et 4 aequemuli
plices, ot conira numeri 3 et 4 numerorum 15 et 20 aoques-
liquotas pates.  Aéquemultiplices autem partium aequeali-
. quotarum duarpm maguitudinum vocantur magnitudinum barus
_partes acquealiquantas. Sic 6 et 8 erunt numerorum 15 «
_ 20 partes aequealiquantae. Partes aequealiquotas dusrum m-
_gnitudinam Euclides candom jllarum partem, aequealiquant
autem casdem partes appellat. Quodsi eadem magpitudo misx
C wramque A et B metitur, tum C communis mensura magi*
tudinam A et B vocatur. Cf, PAeiderer Expositio 8¢ Diluci-
datio libri V. Elem. Euclid. Tub. 1782. p. 11. Pelotarius v&-
. cem multiplex aliter intelligi vult, pariter ac vocem pars in
. Def. 1, Nempe multiplicem vocat maiorem minors, nostw
tum: quum a minore ipsa, verum etiam, quum a parte aliqet
minoris major exacte mensuratur, Ita ait, 5 esse muldplice®
numeri 2, esse nempo eius duplum sesquialterum ; termarium
esse binarii, unitatem esse sui ipsius multiplicem. * At Yulg0
hae voces non hoc sensu dicuntur, nec ab Euclide ita sumts
sunt, et multiplex semper repstitionem minoris, aut cene P
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3. Ratio est dusrum magnitudinum homogenearum

secundum’ quantitatem (quantuplicitatem) inter se quae-
dam habitudo, ' . )

sitionem integrae alterius (quo semsu: :imphrﬂ dicitur),. non
vero positionem partis tantum minoris involvere videtur. Idem
de aequemultiplis dicendum. ‘ .

DEFIN. UulL

sy Adyosy ratio, sensu generalissimo indicat modum ‘quem-
cusque ex mutaa duarum quantitatum comparatiohe erutum,
magnitodinem unius ex magni‘udine alterius determinindi sen
inferendi, atque ita necessario ad doas quantitatés homogeneas
resringitur.  Concipi autem possunt ipfiniti modi diversi,
magnirudinem unius duorum guantorum ex magnitudine alte-
rius determinandi. Horum simplicissimi sunt, qui quantitates °
ipsas immediate] sbsque ulla earum praevia mutatione invicem
comparant, magnitudinemque unius ex altera determinant, in-
dicando: vel qnanto una alteram excedat, aut ab ea deficiat;
vel quoties una alteram contineat, aut in eo insit. Posterio-
rem modum quanritates invicem comparandi, magnitadinem-
que unius ex magnitadine alterius determinandi accuratissime
tibro V. discntit, atque in sequentibus libris ad obiecta geo-
metrize applicat Baclides, nulla uspiam injecta mentione ex-
Ppressa prioris: unde suspicari licet factum esse, ut tiusmodi\
rationes geometricac; altera sutem priores, quae excessaunias
magnitudinis super alteram, seu defectu unius ab altera occu-
pamtar, et quae primarum atithmetices operationum simpli-
cium, additidnis ac subtractionis oblectum constituunt, arith-
meticas vocari consuevenint. Caeterum neutra harum rationim
ad arithmeticam vel ad geometriamn seorsim pertinent; verum
utraque in nameris pariter et extensis locam habet, et ambke
functim limites fere fgunt matheseos, quam vocant elemen-
tarem,** Cf. Pleiderer. 1. ¢. p. 6. Definitio itaque haec nostra,
in qua, ut semper apud Euclidem de geometrica tantum ra-
tione sexmo est, nihil aliud dicere videtur, quam in hac ra-

’
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tione disquiri, quanta sit una magnitudo comparata cam alia einsn
dem generis i. e, si aliam eiusdem generis pro mensura priorissu-
mere velis; vel (VWallisii verbis utimur in Tract. de Algebr. Oper.
T. 11. p. 86.) qualiter se habeat una ad altefam quoad guantupl-
citatem (mylixérrra) considerata, Putatantem VWallisins, Eucli-
dem dixisse potius wplxoryra quammosiryra , quo facilins etiam
_quantitates incommensurabiles, nec eac tantum, quarnm um
maltipla est alterius, hac voce comprehenderentur. Atque o,
quo Vallisius vult, sensu vocem mpledryra intelligere, sua-
det etiam ordo Def. 3. Post. 1. et 2. atque expressio Def. 2.
5. 1., ut observat Plleiderer. in Promtiarie Mathem. Lips.
Fascic. 7. p. 259. ldem tamen addit ibidem, Fasc. 8. p. H5.
vocem w7liorns videri potius significare gquantitatem, quo
_seusu occurrat apud P olem, Magna Syntax, L. I. p. 8. (Buil.
1538.) mepl 1c mphidryros TUY v Te Aixie Edugy, et in
vocem interprctatos csse Clavium et Barroviam in Lection.
Cantabrig, Observare tamen liceat, chotdarum quoque cati-
logum npon absolutam aliquam rectarum circulo inscriptarum
guantitatem , sed semper relativam tantum, i. e. comparatam
cum aliqua unitate v. ¢ cum radio circuli continere, ita ut
doceat, quot vicibus quaeque earum hanc unitatem aut eius
partes contineat, aut guantwpla illins sit. Denique Barmow.
notat L e. p. 225, verba: mpos ddlzie significare adiagopior
_quandam, quoad situm et ordinem terminorum, ita ut utervis
prior, alter autem posterior poni possit. Is autem, qui priof
positus est, antecedens vulgo, qui POSlcriotv, consequens’ dici
solet.  Quod rationis genera attinet, antecedens aut maior est
consequente, quae ratio maioris inaequalitatis vocatur, vel ¢
aequalis est — quae ratio acqualitatis, vel antecedens minot
est consequente, — quae ratio minoris inaequalitatis appella-
tur. Practerca haec genera in varias denno species dividunt,
quas videre est apud Clavium aut Barrovium pe 240, quibus
hic immorari nihil attinet. Antecedens autem consequentis nos
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4. Rationem inter se magnitudines habere dicun-
tur, quae multiplicatae, sese superare possunt,

untum aliquod multiplum, sed etiam eins pars aliquota aut
pars aliquanta essc potest. ., Numecrus integer vel [vagtus, hie-
que vel sparius vel verus, qui indicat, quoties antecedens
contineat consequentem, ’exponens rationis vocatur. Praetevea
auten occmttunt magnitudines einsdemi generis, e. g. lineae,
quarum maior nec ipsa, nec ullam eius maltiplum, minoris
cuipiam multiplo aequawur, Einsmodi magnitudines, mensu.
ram quippe communem nullam habentes, incommensurabiles
vocamur.  Rauo igitur istinsmody duaram magnitudinam as-
signari numeris nequit, quare etiam irrationales vocantur: li-
mites timen exponentis hnius definivi possunt, qui invieem
minus differant, quam dato numero fracto quocunque; seu
duo assigwari possunt multipla immediate contigua magnitu-
dinis unius, quae sint limites multipli cuiuscunque dati magni-.
tadinis alterius: hoc est, quorum unum dato hoe multiplo
minus sit, alterum maius.t*  Plleiderer Expos. ac Dilucid.
L. V. p. 7. Atque haec quilem eansa fuisse vid.euu' Eui‘lidj.
tur in sequentibus nunquam definitionem V. 3., si modo ea
genuina sit, in ulla demoustratione adhiberet, sed quartam
insuper addevet. ,,Nilul forte aliud, Baurovii verba sunt p.
230. in definitione 3. tradenda, Euclidi proposituni fuiy, quan
ut methodi pienioris, aut ornatus qualiscungne causa, prae-
ludens scilicet accuvatioribus i>tis eiusdem, maioris et minovis
ratienis definitionibus mox subiungendis, gencralem qua.dam
ot olooyegy toi Auyov ideam discentium insinuaret amrmis per
metaphysicam hanc definitionem , netaphysicam dico, nec
enim proprie mathematica est, cum ab ea uihil quicqiam de-
pendeat aut deducatur a mathiematicis, neo, ut-existimo, de-
duci possit. © Cuinusmodi gnoque censeri potest posli}ac tradita
definitio analogiae: analogia est ratinnum siniilitndo, quae vulli
mathematico deserviat nsui, necc alio opinor fine proponiiur,
quam ut per eam 5eneralis quaed.{m analogiac notio, crassa

licet et confusa tyronibus indatur. Definitionibuy autem ex-

-
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quisitis, mox \nb illo subiunctis tota rationum doctrina, tot
ves mathematica subnititur{ ad illas igitur potissimum atteadi
debet o por illas rationum doctrina perfectius elucescit: hasc ot

« consimiles absque notabili matheseos dettimento prorsus omittl
postent: sicut in Elem. VIL factum videmus, ubi numerorum
analogia definitur et pertractatur, nulla tamen rationis numero
competentis exhibita definitione; quamvis illic aeque necss-
saria fuit et utilis talis definitio, atque hic est, sed meutro
Joco magna fuit necessitas,* Unde ot Rob. Simsonem has de-
finitiones pro spuriis habuisse diximus, Et cum Rob. Simsoa.
consentit Pleiderer. 1. c. p- 9. qui observat, Buclidem bac
definitione non solum nulquam'in seqdemib\u uti, verumetism
uti ob vagam, quam offerat, notionem non potuisse,

|
|
|
|
|
|
DEFIN. Iv.
8ive genuina sit definitio 3., sive spuria, Euclidi cente
ob eas, quas diximud, causas non ex omni parte satisfecere
poterat. Hinc definitionsm 4. vel priori adiunxisse wel solam
dedisse censendus est, qua uom tam rationis geomarricee Ta
tionem ipsam explicare, quam characierem distinctivum magoi-

- tudinum, quas vocant, homogenearum, ot quae terminos It
tionis alicuius comstituere possunt, assignare volebat: jta i
men, ut simul innueret, quid in illis, quatenus ratio earsm
geometrita spectatur, praecipue sit vonsiderandum. Accurs- ‘

" tiovem notionis evolutionem definitionibus identitatis as divet:
sitatis rationum reservavit. CI. Pleiderer. 1. ¢, p. & Coste ‘

|
|
|
\
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5. In eadem ratione magnitudines esse dicuntur,
prima ad secundam et tertia ad quartam, quando pri. -
wpe let terliae aeque multiplices, secundae et quartae
seque multiplices; iuxta quamvis multiplicationem,
utraque utramque vel una superant, vel una aequales
sunt , vel una deficiunt inter se comparatae,

6. Magnitudines autem eandem rationem habentes
proportionales vocentur. '

rum Camipanus hano definitionem non habet, eius loco antem

aliam bhapd satis claram, qua quantitates continue proportio-

nales explicare studet. Quo magis confirmare videtur, quod

Batrovius monet, qui ps 277, ita habet: , Non diffiteor, ele-

menti quinti definitiones . attentius inspectanti, nonnihil in iis

exscriptorum culpa vidgri transpositum ac immutatum,**
DEFIN. V.

" Male omnino hanc definitionem intellexit Campanus, qui
¢ius sensum ita explicat: proporio primae ad secundam est
sicut tertise ad quartam, cum sumtis aequemaultiplicibus ad
. primam ‘et tertiam, itemque aequemultiplicibus ad secundam
© et quartam, erit proportio multiplicis primse ad multiplex
secundae, sicut multiplex tertiae ad multiplex quartae. Hoo
eaim, ut Campanus ipse ad definitionem praccedentem obser-
vaty esset jdem per idem definire, nec illad ‘vitiem corrige-
i, si verborum Euclidis, quamvis non aperte idem dice-
feut, is tamen sensus esset. ~ Falsam hanc Campani interpre-
tationem sequitur etiam Orontius Finaens. Iure autem id ab-
sudum esse, Clavius ait. Nec melius Euclidis sensum asse-
cutus est Ramusy qui vel esodem modo ac Campanus, rem in-
terpretatur , vel definitionem Euclidis pro falsa haberi posse
Putat, quoniam v. ¢, si quatuor numeri sint 4, 3, 5, 4, et
wmatur primi et terti oexupldm 23, 30, secundi et quarti '
dutem wonuplum 27, 36, sit simul 22<27, &30 <56, adeo-
que putars quis possit, csse 4:3==5:4, ubi proisus oblivie

'
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1) Haec definitio in edd. Oxon. et Basil. est octavs, atque
ia nos vestituimns,  Practerea in his edd. loco: ravrorn leyi-
tur: ouotorys.  Peyrardus secutum se esse ait Codd. a. &t ¢
o e 140, et 1035, et huic delinitioni quartum locum amig:
wat. Et apad Campanum etiam est haec definitjo 4., panitere
que apud Zambertum et Clavinm. - .

2) Ita melins Peyrardus o Cod. 2. quam edd, Bail.
Oxon. quae leguni: elagioroess Cf. qude infra ad hanc defim-
tionem monchimus.

citur verborum, quae in Euclidis définitione sunt: xad’ sxae
ovovy mollandaciaoudy. Quodsi enim v. c. sumtum foert it
jisdem nnmeris primi quidem et tenii sexuplum 24, 30, »-
cundi autem et quarti octuplum 2%, 32, erit quidem 2=
24, at 30<52, unde patet, quatuor numeros 4, 3, 5, 4 nov
esse proportionales. Nempe tum saltim ent proportio, aiis
aequemultiplis quibascungue locum habet, quod in definitiont
dicitury ut iam Candalla respondit ad istam obiectionem

- Plara, quae ad hanc definitionem, et ad V. 7. Def. pertmh

vide in Excuisu ad finem huius libn.

DE FIN.” VHL

~ Barrovius notat 1. . p. 275. melius forte pro ouewrs
aut ravrdiys dici posse fooené.  Similitudinem enim verbum

. esse laxius et magis ambiguum, et identitatem haud optime

quadrare tebus actu diversis immediite qua talibus, et sub
diversorum ratione comparatis; praeterea raonum lubitudf-
nes alias, hyperlogiam nimfrum et hypologiam non ex dis-
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1) Hace defnitio in edd. Oxon. o Buil wesf wilicndine vel diversicate, sed ex inaequalitate ¢
ue s sesurmmus,  Pricteret i s eld: ot :: maioritatem et minoritatem ; denique rationum acqu
tnt - sumotyse Peyrardus secutem e ettt somi i ’ Ll
b e bei et 1000, et boic delimtions 35"""-"‘ natores, a quibus rationes habeant, gquod ullat
sat. Ft apud Campaoum etiam ot baes JAF ™ 3¢ comparentut, non cosdem, ant similes, sed acq!
e i‘"';: ‘ﬁm“;;‘.ﬂ: ':mé(d i qua De latina voce proportio idem observar p. 194, sq

2 I $ L 3 R ! ) s
QOxon. quae legunt: shagioTes, CLquemf"‘M eem a Cicerone aliquoties usurpatam, quanquam
: exacte eoderm  Aliasi enim apud ipsum idev vale

nonem mhene hus
quod simplex ratio, nonnunquam vero rationum s

nem vel analogiam designare, primumque videri fII
athematica

&, Areioyic 0t by sgioiy og; bapen

J
; 9!
oe 1857,
wh
44 tins usum adinvenisse, saltim ad res m

lPPIiCuiuc'. Sic in fragmento, quod Timaeus inscril
im,

exar verborum, quie ia Enclidis debui
evoiv wsiiariasaepér, Quodst eus T-©
jsdem numeris primi quidem o teot l;“‘!“#
. . 3, 2,8 1
cundi sstem et quard octaphum &y ', dicero ,araecoram dvadoyie (audendum est en
23, st X152, unde patet, quartor e 8 4 |
3 N< st q“m alun o 1 beec primum a nobis novantur) comparatioy propot
esse proporuonales.  Nempe potest.'"  Fius autem effingendae hinc acceptam Vi

L. habet q.di‘~ .
sequemuduplis quibarungee Jocom : .d,iﬂ! o Dhem vel occasionem. Cum in corrogandis vectigal

dite, o im Calh wid 1207 importandis onevibus publicis, pro facultatum mod
Plasa, quae ad benc d‘mo'“.;"b.i " dum aequis leges taxato, sus cuique. pars persolve!
vide 1 Excurse ad fnem buint ‘ fit, quae nempe rata cuiusque portio dicta sit; hi
pEFIN VI ! Quemque solvere distum pro portione, vel pro rat

Barrovius potat I e p. 75, melin b ": g;me: ].li'nc emerfisse vocabulum proportio, dié'.m

aut rarrérge dici powe orrs. S il ceroni, quum graecas litteras suo donare :Lat:o
o dmtss > quod 2éyor et dyvadoyiav, obvias Platonem et alios gr:

—

bt 1(:;0[;]10! inspectanti voces, referret et exprimeret.
L ? :‘iiﬂriltione. alias dicunt arithmeticas, alias goom™e!
lyp“’e""“ M modo proportiones alias vo:are solent arithme

esse laxius et mngis mbigmnl,
quadrare rebus acu diverss immedi:
diversotum rations comparatisi

wes alias, hypedogiam mimiram &

T

Enclig, Element, P, 11,
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1) Vocem ovverds, quamvis in nullo codice reperiatur,

addidimus, quod monente Rob. Simson. ommino uecessatia
est, et in XI. 33, ita citatur

2) Ita Peyrardus e Cod. a, Edd. Basil. et Oxon. contra:
%ol det {56 ivi mdeiov, {ws dv, quod mescio an non sit praes
terendum. Caeterum definitioni qll. Rob, Simson. sabiungit
aliam praccedentibus analogam, gua ratio composita expliaa-
tur. Xlinm uidem tationis comsosiue definitionem vulgo
habent in VI. Def. 5, ubi plora videbimus.

nempe, quibus prima' magnitiido secundam eodem excedit, qué
lertia quartam ; alias geometricas, de quibus solis Euclidi turia
omni opere, tum hic potissimum et in V. 3. Def. sermo est.
His postea addiderunt, quod verbo indicissc sufficiat progor-
tiones harmonicas, seu musicas, Dicunt nempe, tres mags-
tudines A, B, C esse harmonice continue proportionales, si
geomstrica ratio primae ad tertiam aequalis sit geometricas -

(secundae super primam) gzertile su-

(primae super secundam)

er secandsm) . c o4 (B=A).(C—B .
Euper tertiam 1 & &1 ¢ A'C_gA—Bg'gB—CB v. ¢ in oe-

meris 3, 4, 6, quum sit 3:6=4~3:6—4. Eodem modo
quatuor magnitudines A; B, C, D harmonice proponiom]_el

esse dicunt, si fuerit gg:ﬁg’gg:%g:AD. Rationem he-

ius denominationis vide v. c. in Kliigels mathem. Worterb.
ad vocem: Harmon. Proportion.

. DEFIN. IX.
Haud satis clare patet, quid verba huius definitidnis sibi
velint, quae edd. Basil. ot Oxon. ita proferunt: "drulopln ¢

tioni excessus ad excessurh
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10. ' Si autem tres magnitudines proportionales
sint, prima ad tertiam duplicatam rationem habere,
dicitur, eius quam habet ad secundam.

11. Si gnatuor magnitudines (deinceps) proportio-
nales sint, prima ad quartam triplicatam rationem ha-
bere dicitur eius quam habet ad secundam ; et semper
deinceps similiter quamdiu proportio exstiterit.

ooty Ggots dayioross foviv. ' Quid enim termini minimi sibi
velint, incertum videri possit. Candalla quidem explicat fia-
yiotow saltim, atque eodem modo Pcletarins et Giegorii po-
tunt: minimem vel ad mipimum, quam ipsam interpretationem
habent etiam Ambros. Rhodius, Baermanaus, Rob. Simsun.
sliigue, Recte illi quidem, quoad sensnm, an tamen vox
ilagiorors grammatice id significari possit, valde dubitamus.
Hine pracferendam putavimus lectionem Peyvardi: {iayiory,
quas facilius certe ac illa altera significare posse videtur,’pro-
potionem, quum illa minima i. e. minimis termiuis expresst
sit, vel, ut aliter dicamus, ad minimum tres coatinere tevini-
nos, Simplicissimum forte fuerit, in graeco quoque poneve:
tlagweta, idgue adverbialiter sumere. Quod deinde vocem
pmis attinet, ea ipsa quogne, at Candalla monet, improprie
hic surma est, Nempe in omni ratione duo omuino termini,
alter antecedens, alter cénsequens \dcue debet, adeoque,
quum duse rationes inter se comparantur, ut fit in znalogil,
proprie quatsor omnino termini aderunt, quamvis, ut fit in
proportione continua, eadem magunitudo, quae efficit termi-
hum consequentem priovis rationis, efficere simul possit ter-
wminam antecedentem postevioris, ubi deinde improprie tres
saltim terminos dicere possis, quum potius tres Wagnitudioes,

fuarum secumds bis ponitur, quatuor etiam punc terminos efs -

fciant. Torte itaque pro opess ponendum fuerit mey/Oeow,
qua voce Euclides etiam glias, ubi de rationibus sermo es,

_atitar.  Et usus ille vocis ¢pos, quo terminos rationis signi-

fat, forte sequioris saltim aevi fuerit. Cf. Plciderer. in =
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. ‘Opoloyu peyidn Aiyetae, vd piv yyovpee
roig ¥ youpévois, te 0t énopeva voig imoudvors.

tiy. 'Evedddf Acyog éoti Afwig wo€ ryovérov
71008 T0 fyovuevoy, xal vol énouévov meos w0 ini-
pevoy. ’

Schol. ad libr. VI. Elem. Euclid. §. 132, et, qui ab eo ¢t
tur, Isaac. Barrov. (Lection. Cantabrig, habitae 1666. p. 19°.
sq. et p. 214.). Hinc omnis haec definitio Pfleiderero L. ¢
suspecta est. Quum tamen sequens definitio 10. se ad eam re-
forre videatur, possis fortasse eam, ita, uti diximus, muu-
tamt aut intellectam retinere.

DEFIN, X. XL

Post has definitiones locum propriam fuisse definitionw
rationis compositaec Rob. Simson. recte monet. Cacterum Clr
vius observat, probe distingnendum esse inter rationem du
plam et duplicatam, wiplam et triplicatam ete, FEt Euclids
quoque semper dicit Adyos dimdaciwy , non, ut de recia autan:
gulo dimidasos aut dimhos. Quodsi igitur fuerint magnitudines
A, B, C, D, E etc. continue proportionales i. e. its, ut
A:B=B:C=C:D=D:E etc. tatio A:C duplicata diciturrs-
tionis A:B, quoniam inter A et C duae rationes ponuntur,
quae aequales sunt vationi A ad B: eodem modo ratio A:D
wiplicata dicitur rationis A :B etc. Contra, eodem casu, mio
A:B dicitur subdnplicata rationis A:C; eodemque modo mti0
A :B subtriplicata dicetur rationis A: D, 'subquadruph'cm b
tionis A: E etc. Pariter, si fuerit A: B=B:C, sitque M:N
==A:C, etiam M :N dicetur aequalis rationi, quae dgpliots
est rationis A :B, vel brevitatis causa ratio M: N dicetor dv-
plicata rationis A:B, idemque valebit in ratione triplicats,
- quadruplicata etc. Eodem modo, si sit A:B==B:C et P‘Q
=A:B, dicetur P:Q ratio, quae eadem est subduplicatae f?'
tionis A:C, vel brovius P:Q digetur -subduplicata rationts

|
|
|

|

i
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. 12. Homologae magnitudines dicuntur, anteceden-
tes quidem antecedentibus, consequentes vero conse-
quentibus. - Co
13, Alterna (permutata) ratio est~sumptio antece-
dentis ad antecedentem, et consequentis ad consequen-

tem, . !

A:C, atque ita in reliquis, Ratio duplicata, triplicata etc.
species tantum sunt rationis compositae, in quibus nempe sin-
gulae rationes, ex quibus aliae componuntur, inter se acquales
sunt. Unde ea omuia, quac ex definitione rationis compositay
consequuntur (vide infra in Exc. ad libr. VI.) et applicari
possunt ad rationem duplicatam, triplicatam ete. etiam de bac
valent. Nominatim, ut hoc non demonstrationis caussa, quae
in locis citatis infra habetur, sed in antecessum, ut aiunt, di-
camus, rationum inter so earundem duplicatae (triplicajae etc.)
sunt pariter inter se eaedem (Excurs. in Libr, VI. §.9, et infia
Cor. ad V. 22.) et vice versa, rationum inter se earundem

. wbdaplicatae, subtriplicatae sunt inter se eaedem (vid in Exc.
od Libr,*V, Cor. ad Prop. m.). Et si, quando id fieri potest,
numeris exprimantur- rationes duplicatae, triplicatae etc. erit
(Exc. ad Libr. VI, §. 7.) exponens rationis duplicatae (tripli-
catze) namerus quadratus (cubus) multiplicatione demomina-
toris rationis simplicis per se ipsum factus, vel ratio duplicata
(iiplicata) eadem est rationi quadratorum (cuborum) eorum
mumerorum, qui rationem simplicem exhibent. Porro, si
A:C st ratio duplicata (tliplicata) rationjs A :B, inverse erit
C:A ratio duplicata (triplicata) rationis B: A (Exc. ad Libr.
VL §. 17.) etc. Caeterum apud ipsum Euclidem nulla ra-
tionis duplicatae etc. mentio it ante VI, 19.

DEFIN. XHL

Quae hic alterna ratio dicitur, melius forsan alterna pro-
podio diceretur. Manifesto enim non de duabus saltiin quan-
uuatibus, sed de quatitor sermo est. Cacterum patet, ut quan-
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of. "Avenadev Aoyog Eovi Ay wou énopive
6 yovnivor Teog To Lyovmevor og ETomsvoy.

i Sipdsotg hayov ioti Mg vov fjyorpévey pew
20V inopivou wa évos meog avve w0 mmogsvor.

5. dicipeorg 0 Aoyov éurk Aijweg eic vmepoyss,
y vasoiyer 10 Ryovpevoy vov  imouévov, soog aviv
70 &roycvor. ‘

. Avacrops] hoyov ot Ajyig Tev jyovuive
7eos Ty Umsgoyiv, 3 Unepiyes Td 7yovuevoy s
&0 vov, ‘ :

o). Adiigou Aoyog ovi, n).uo'vw‘v vy uepede
xal dilov avtois iowy 10 uiides, ovy dvo Aaufe
vonivuy zai v T0 avre Aoyw, oruy § wg by voif
nouTOIS freyideat o MPuiToY MEOG.TO EGYaTOR , OV
tv 1olg dsvtigote peyidear 1o movitoy meos v0 dops-
rov. "H d@diwg. Aying voy dxowy xed vaskwigeay
Ty uiooy. :

. Teraypévy drcdoyio iotin, oTay g ws yyot-
peevoy mgos Estpevoy otiTag djyotpevoy Teos v0 -
pevoy, 7 0 mai o induevov meds GAdG Te oveH
éntogsvoy moog dAko e 1), )

x. Teregayuévy ¢ dvaloylu 2otlv, oray, TouY
ovioy pepeduv xai dllav avrois icwy to mAGI

1) Peyrardus referr, hane definitionem omittj a Codd »
c. quod,” quum perturbata ratio postea tamen occarrat, meft
Yibravii oscitamtia, cains oculus a tezayudvy in vEcapaypiny

aberrabat, factum fuisse videtur.

titates iga alterue compyare possint, omnes quatuot eiusden
generis esse debere.
DEFIN, XVI e XVIL

Manilestum est, sumi in his definitionibus, consequesie®

.
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14. Inversa ratio est sumpiic consec’lueptil ut au-
tecodentis, ad antecedentemy ut ad conseqdentem.

15. Compositio rationis est sumptio antecedentis
cum -consequente tanquam unius ad ipsam consequen-
tem, : t

16. Divisio autem rationis est sumptio excessus,
quo superat antecedens consequentem, ad ipsau coa-
sequentem. ‘ :

17. Conversio rationis est sumptio antecedentis ad
excessnm ', quo antecedens superat comsequenteni.

18. Ex (aequo) aequalitate ratio est, quando, plu-
ribus existentibus magnitudinibus et aliis ipsis nuinero
aequalibus, et .in eadem ratione binis sumptis, est, ut
in primis magnitudinibug prima ad ultimam, ita in se-
cundis magnitudinibus prima ad ultimam. Vel aliter.
Sumptio extremarum per substractionem mediarum.

19. Qrdinata proportio est, quando est ut autece-
dens ad consequentem ita antecedens ad consequentem;
ut autem - consequens ad aliam quampiam, ita conse-
‘quens ad aliam quampiam.

20. Perturbata d4utem proportio est, guando tribus
existentibus magnitudini'bus‘ et aliis ipsis numero ac-

minorem esse antecedente. Quodsi contra consequens maior
fuerit antecedenta, similis erit argumentatio, si sumatur ex-
tessus, quo consequens superat antecedentem.

DEFIN. XVII-XX.

Monente Rob. Simson. Def. 19. et 20. speciem thntum
continent eius proportionis, quae:Def, 18, explicatur, Unde
forte cBniicere. liceat, in Def. 18. quoque pro dcyos legendnm
ehe dredoyia. Erit igitur ex Dof. 19. rerayuivy sive diioov

»
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“yiveras, we ubv &v 1008 puTolg peyédesty 1yovus-
vov ngos émopevov, ovrwg &y ol Sevrégors peyt-
‘Peorv yyovnevoy mpog imvduevors o &t v woig wpu-
T00g pueyédecey Evopevoy seog dAlo T, ovruwg v sois
Oeviiposs peyédeory dhlo Ts mEOS fyovsevoy.

C
nNPAOTAZIZ «

Edv 7 onocaoty peyédy onocuvetv psysduy-isar
70 nkidog, &acrov éxdovov lgaxeg nol).asdémor,
oounddcioy éotey Ev TGV . ,u.sys&wv ivog, vosavania-
Ole 0Tt X0l TA TAVIE TGY TEVIWY.

"Eova osroceovy peyédy 1¢ AB, I'Ad omocuyoiv
ueyedoyv vaiv E, Z icwv v0 sthideg, xagroy éx-
otou icuxtg mohhaithdatoy: Adyw -0Te oveTAcaioy &%

terayuivy dvadoyie, sive simpliciter difoov, quando Faerit
(provsus ut in Def. 18.) .prima ad secundam in primis quastis
nubus, ut in secuudis prima ad secundam; ut autem in pri-
mis, secunda ad tertiam , ita in secundis, secunda ad tevtiim,
et ita deinceps, er conclsditur, ut in Def. 18. dictum o
Vide V. 22. Ex Def, 20, autem diivav sevwpaypdry, wel sin-
plicirer zeragayudvy draioyic est, quando in primis maguite
dinibas fuerit ut prima ad secupdam ita in secindis penul-
tima ad ultJmam ut autem in primis secunda ad tewtiam, it
in secundis antepenulsima ad penultimam; et ut in primis
iertia ad quartam, ita in secundis quae antepenultimam prit-
cedit ad dntepenultimam , et ita deinceps, et concladitar, ¥
in Def. 18, Vide V. 23. TIta fere Rob, Simson. xem explicai

AXIOMATA,

chl\lenti{l praemittit Rob. Simson. et ex eo Playlair.

1. Eiusdem sive aeiualmm aequemultiplices inter sc 3¢
quales sunt.

2. Quamm calem al.que multiplex est, vel quamm a0

quales sunt acque multiplices , et ipsae inter se sunt aequalet
4
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qualibus, ft, ut in°primis magnitudinibus antecedens
ad consequentem, ita in secundis magnitudinibus an-
tecedens ad consequentem; ut vero in primis imagni.
tudinibus consequens ad aliam quampiam, ita in secun-
dis magoitudinibus alia quaepiam ad antecedentem,

PROPOSITIO L (Fig 309.)

Si sint quotcunque magnitudines quotcunque magui-
tudinum aequalimn multitudine, singulae singularum
aeque multiplices, quam multiplex est una magnitudi-
num unius, tam multiplices erunt et omnes omnium.

Sint quotcunque magnitudines 4B, I'4 quotcuuque
magnitudinuin E, Z aequalium multitudine, singulac
singularum aeque multiplices, dico quam rﬁultipiex est

3. Muhiplex' maioris maior est aequemu]dplici\miuuril.

4, Magnitudo, cuius multiplex maior est acquemultiplioi
alterius, maior est altera illa magnitudine, R

Quae sane ita perspicua sunt, ut axiomatum loco haberi
possint.  Demonstravit ea tamen Pfleiderer. in Promptuario
Mathem.. Lipsiensi Fascic. 7. 179%. p, 263. sqq. §§. 14—19.
et in dissertatione de Dimensione circuli P. II. Tub. 1790.
p- 8. not. 4, CF. Hauber. de ratjonibus imter se diversis De-
moustr. Tub. 1793. §. 2. Aliud autem axioma vel postulatum,
quod Campanus, Clavius aliique complures patiter sumere se
Pose putarunt, quodque ita habet:

»Quam rationem habet magnitudo aliqua 2d aliam, canlem
habebit quaevis magnitudo proposita ad aliquam aliam
et eandem habebit qunaedam alia magnitudo ad quamvis
maguitudinem plépo:ilam“

merito accyratioves Geomettae respuunt.  Vid Exc. ad hane
librum.

PROPOSITIO L
Symbolice haee propositio 'ita efferri potest. Si sit Ae=

/ »
4
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w6 AB 109 E, vooavramwhdois éovar xai va AB, I
sav E, Z. = '

- ' Eel yag HIRC T nollanlamov vo AB soi
E, xat vo I'd vov Z- oo dow éoviv év va AB pe
yi9y ige 16 E, voouite xei év v I'd ioa o Z. |
dmpiode ©6 ptv AB sic 1d 16 E peyidy ioe w
AH, HB, v0 8 I'4 &g ©¢ w6 Z iow va 16, 64
forer’ 87 iooy vo miidoc wiv AH, HB va sihydu
wiv 'O, G4 Kol euel ioov éori vo utv AHw
E, v & IO w Z ioe doa xai v¢ AH, 16
vwis E, Z. dui w¢ oird 0 ioov Zov v HB
v E, xei 16 O4 o6 Z' ioa doe xai ve HB.
Od woig E, Z¢ oou doa dotiv &v 10 AB ioe vd E,
Toouvre wat v vois AB, I'd ioe voig¢ E, Z+ ooo-
 sthaoiov dpo doti 16 AB vov E, 'toauwanla'um fonu
xat ¢ AB, I'd vy E Z Eév_doa 9 omooaoiy,

xot 'za &7 ,s-

IIPOTAZ'FIE ﬂ

Edv mevivoy devrigov Roaxig 9 moAdamwhdoioy s
Tofroy Tevdgrov, 7} O el néumvov dsurigov isews
stoAAamAdaioy xat ExToy TeTdgToU® Xl CUVTEDLY HGH-
Tov xal TpmITOY devtégov loang Eoran sroAAasthaony
xai TpiToV %ot EXTOY TETEQTOV,
r,L; B=r.M; C=r.N etc. r denotante numerum integ®
quemcunque, erit et A4-B--C etc. =r(L4-M=4-N etc.). Cae
terum propositioni huic vulgaris innititur praxis muliiplicss-
dum compositum per multiplicatorem simplicem multiiplicandi.
Nimirum, ut v. g. numerum 7361 per 8 mu:tiplicemus, s
ut octuplum efficiamus numeri 7363 : octies sumimus primum
4 unitates, tum 6 denarios, dein' 3 contenavios, demique
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Tlpstoy yug 10 AB Sazégov s0v I iocmg imw
noAdamwAaatoy xei 1oitoy 0 AE tevugrov ot Z, iove
& xad m'mnov 0 BH d‘ewc'pov z0v I i mordu-
nhdgoy xai éxvov 10 FO fwmgzou r00 Z° Aiyw ow
xel ouvrediy nputoy %al stéuntoy vo AH deviipw
sov I" l’oamc doTae moAhaniAucioy xal TOITOY Xati Euvuy
%0 40 zsvdoTov vov Z.

"Enet yag loaxeg Zovi moldamidowowy w0 AB v
I xai 26 AE vov Z* o0a doa dosly v 6 AB peyidy
ise v I', vooutra wei év vu AE ica w6 Z.
% avrd &7 xai Goa lotly &y o BH iowx v I, -
oevre xai v vw KO ica vé Z' ooe dpa doviv iy
olw 29 AH ioa ve I', vooaite xai v oAe w6 48
iow va 2 ooamhaciov doc éoti w0 AH wov I, 10-
aavtamAcotoy fotar xui 10 4O vov Z+ xai guviedir
doe ooy xed mépsvov 1o AH dsviégov vov T
louxig fotae moldemhdotoy xeh ToiTOY Xai ExToy W0
40 zevagrov vov Z, Edv doa smpatov, xat 3a s

IHHPOTAZIZ y.
Edv nputoy evrégov lodxig 7 moAdamhdaroy wi
TQTOY. TeTEQTOVy AY@dY Ot loaxig mollastAdaia T0V
wourov xal Tpivov xai Sifdov Tuy Aypdévewy éxe-

que: erunt tam A<-B+4-C etc. =(p~f-g-+r etc.).L, qum
E4-F+4-G etc. —=(p4-g~}r eic.). M. Generaliorem hanc enur-
ciationem corollarii loco subiungit Rob. Simson. propositionem
ipsam statim ita exprimit Plciderer, . c. p. 3, Haic prop>
sitioni innititur praxis numerum per multiplicatorem compo-
sitam multiplicandi. Nempe ut ex gr. numerum §726 pu
.633% multiplicemus, primum quater*sumimus mnnernm prope-
ritum 5728, tum tricies, dein sexcenties, horumgque prode
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_Prima enim AB secundae I' aeque sit multiplex
ac tertia AE quartae Z, sit autem et quinta BH se«
cundae I' aeque multiplex ac sexta EQ@ quartae Z;
dico et simul sumptas primam et quintam 4H secun«
dae I" aeque fore mulnphces ac tertiam et sextam 460
ipsius Z. .

Quoniam enim aeque multiplex est 4B ipsius I"ac /E
ipsius Z; quot maguitudines sunt in 4B aequales ipsi
T, tot et in JE erunt aequales ipsi Z. Ex eadem
ratione et quot sunt in BF aequales ipsi Iy tot et in
EOQ erunt aequales ipsi Z; quot igitur sunt in tota
AH aequales ipsi I', tot et in tota 4O aequales ipsi
Z; quam multiplex igitur est 4H ipsius I', tam
waltiplex erit et 4O ipsius Z3 et simul sumptae igi-
tur prima et quinta AH secundae I' aeque erunt mul-
tiplices ac tertia et sexta 4O quartae Z. Si igitar
prima etc.

PROPOSITIOQ I (Fig 311.)

Si prima secundae aeque sit multiplex ac tertia
uartae, sumantur autem aeque multiplices primae et
tertize; et ex aequo sumptarum utraque utriusque ae~

ctorum particulariam colligimus summam. Cf. Pleiderer. I, o.
p 34

PROPOSITIO ML
Symbolice ita: si sit A=p.L, I==n. A, et E=p.M,
E=n.E, erit tam I=(n. p.L, quam E==(n.p)M, n et
P designantibus numeros integros quoscunque, et n.p de-
hg“‘“ productum , quod fit ex numero p toties sumto, quot
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repoy ixarigov iodxtg iover soddawAdoiov, %0 ply
sov Jdevrigov; 0 0% voU veragrov.

Hosror ydp v0 A devtégov 109 B iodug ioiw
woliantddooy xai toitoy 10 I' vercorov vot 4, i
elhigdw tov A, I ioaxg noldemddoie wé EZ, O
AMyw ows icaxes dovt modlustAaciov ¢0 EZ wov B i
vo HO vov 4. ’

"East ydo loduig dotl moddanddoiov vo EZ tor
A xai v0° HO 100 I oo doe bogiv év vu EZ im
v A, vooevre wui v v HO ioe va I. dpiede
s0 piv EZ &g vd v6 A yeyidy ive va EK; KZ,
" w0 6t HO el v¢ 96 I ice va HA, .16 éotm ¥
igoy ©0 niydos 1y EK, KZ 14 sty et voy A,
10. Kai et lodxeg foti mordusiaatoy vo A wi
B x¢i v I' 1ot 4 ioev & 10 piv EK v6 4, to &
H.{ vi I incxes dpa 61i moddandaciov 10 EK 10
B xai v6 H.l v06 4. did 10 wore &y ioenis i
nodastidaroy 10 KZ to6 B xai ¥6 AO toi 4
'Enct oty nowroy 29 EK devrégov 1ot B loaws i
modlunldatoy xet Toitov vo HA vevdprov vt 4
fori 8 el méumrov 16 KZ Sevripov wov B louss
noiartidotoy xat éxvov 70 AG retiprov Tob 4 %
ovrrediv don mputoy ol néuntov 16 EZ devigoy

alter n centinet unitates. Huic propositionj, quod sit oA, #¢
n(pL)=:(n.p).L, luhititur praxis multiplicandi pamerud
integrum per multiplicatorem, qui solis deiatiis, vel cemt
nariis etc: constat, Nempe, ut v. go numerum 5728 per X
vel per 600 multiplicemaus, triplo vel sextuplo numer 5

unam vel duo zero ad dextram adiungimus , hog est, wriplu®
numeri 5725 decuplicamus, sextuplum centuplicamus, sicque
huins numeri efficimus itrigecuplum, sexcentuplum. PasitH
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que erit multiplex, altera quident secundae, altera vero
quartae. :

Prima é&nim A secundae B aeque sit multiplex ac
tertia I’ quartae 4, et sumantur ipsarum A4, I aeque

multiplices EZ, HO; dico aeque esse multiplicem’

EZ ipsius B ac HO ipsius 4.

Quoniam enim aeque est mmltiplex EZ ipsius A
ac HO ipsius I'; quot magnitudines sunt in EZ ae-
quales ipsi A4, tot et in HO erunt aequales ipsi I
Dividatur EZ quidem in magnitudines ipsi 4 aequa-
les EK, KZ, HO vero in maguitudines ipsi I" ae-
quales H A, AO; erit aequalis multitudo ipsarum EK,
KZ multitudini ipsarum H.l, A46B. Et quonian A
aeque est multiplex ipsius B, ac I' ipsius J; aequalis
autem EK quidem ipsi A4, H.E vero ipsi I'; aeque
multiplex est EK Ipsius B ac H.A ipsius 4. Ex eca-
dem ratione aeque multiplex est KZ ipsius B ac A0
ipsius 4. Quoniam igitur prima EK secundae B ae-
que est multiplex ac tertia H.1 quartae 4, est autem
et quinta KZ secundaé B aeque multiplex ac sexta
A6 quartae 4; et compositi e ptrima et quinta nempe
EZ secundae B aequeé maltiplex erit ac composita ¢

[

dn.odecnplum\da g: nameri alicujys efficimus; sumio iripli
cios quadruplo, vel quadrupli triplo. Cf. Peiderer. . ¢c. p.4.
Generalius idem theorema ita exprimi ot simili ratione demon-
sari poterit: si sit Az==mB, B==nC, C=pD etc: pariterque
e=mf, f==ny, y==pd etc. erit tam A=—mnp . « . D quam_
e=mnp ....4d . ’

Obs. Ex hac propositione sequitur etiam alia illi simi-
lis, quam Nordmark. (Lacunae in Doctr. proportionum Euclidea
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10t B imimg éovi solhamAcoioy xai Tpivoy xal é‘xmv
w0 HO revdgrov voi 4. Edv dea ngwﬂw, xal v
h-’ig°

nmrpor4zirz Jd.

Edy wodvov meds devregoy vov aveoy &yy Aoyoy
xel TiTOY mQOg TéTepTOov Xl Td l0dNIS TOAlaTtidois
T00 T& mMEwTOU Xal TEITOV TEOS T iGKIS TTOAAaswdioic
to6 Jevrégov xwi TETGETOV, %ud Cotovoty solic-
whaotaouoy, tov witov ékec ioyov Aygdévva werci
Arhec. '

Moitov yip v6 A npog devregoy vo B zov at-
10y &yéra Aoyov xat Toitov vo I mgog wireoroy w0 4,
xat elifpde vav piv A, I {sans mordarclcots 1w
E, Z, wav 6 B, 4 dlMa & érvyey loaxes solda-
nicowe vé H, @ Aéyw ove foriv oig 50 E smgos v
H, otitwg 76 Z ngog o O.

Eiljpdw yde tav uiv E, Z iccxte ioddashacis |
td K, A, v 8 H, B dida & &vyey 1) ioaxg
noldanddoie vd M, N.

Kot 2nel lgaxes dovt moddamhdoioy 0 uiy E oV
A, 0 8 Z 100 T, xel eidynroan viv E, Z iodus
nollamdaoie vé K, A iodug dos 2ot molhastidaoy
20 K v00 A xcl v0 A wi I'. i vd avnd dy lod-

1) Verba dlle & ZFruysy mon habent edd. Basil. et Oxon.
Ea autemn necessaria esse lure censuerat Rob ‘Simson. in mota
ad hunc locum. Hanc virt doctissimi coniecturam confirmavit
Peyrardus, qui e Cod. a. ea textui inseruit.

animadversae Expletio in Nov. Act. Reg. Societ. Upsal. Vol.
VI. Upsalae 1799,) his verbis exhibet et demonstrat: si sint
(Fig. 312.) quotcunque magnitudines AL, B, C, et aliae ipsis
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tertia et sexta nempe FIO quartae 4 (V. 2.). Si igi-
tur prima etc.

_PROPOSITIO IV. (Fig. 313)

Si prima ad secundam eandem habeat rationem
quam tertia ad quartam; et aeque multiplices primae
et tertiae ad aeque multiplices secundae et quartae,
iuxta quamvis multiplicationem, eandem habebunt ra-
\ionem inter se¢ comparatae. '

Prima enim A ad secundam B eandem habeat ra-
tionem guam tertia I" ad quartam J, et sumantur ipsa«
rum quidem A, I' aeque multiplices £, Z, ipsarum
vero B,  aliae utcunque aeque multiplices H, 6;
dico esse ut E ad H, ita Z ad 6.

Sumantur enim ipsarum quidem E, Z aeque mul.
tiplices Ky 4, ipsarum vero H, @ aliae utcunque
aeque miltiplices M, N. . :

Et quoniam aeque multiplex est B ipsius 4, atque
Z ipsius I', et sumptae sunt ipsarum E, Z aeque
multiplices K, .1; aeque igitur multiplex est K ipsius
4 ac A ipsius F (V. 3.). Ex eadem ratione aeque

numero éeqtu]as D, E, F, quac binac sumantur in eadem
muliiplicitate, sit aurem pertnrbaty earum multiplicitas, h. e,
tit AL ipsius B aeque multiplex, atque E jpsias F: similiter
4t B ipsine C totuplex, quotuplex est D i})sius E: erunt ex
1%quo etiam aequemultiplices, seu quantuplex est AL ipsius
¢, tantuplex etit D ipsius F. Dem. Ponantur primo tres esse
uttimque magnitudines. Sumatur GP ipsius C aequemultiplex,
Euclid. Element. P. M. G

.
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wie oti mordamddoioy vo M rob B xat v6 N tov 4
Kai énel Loty ws 90 A 7005 10 B otroe 16 T xngos
10 4, %ol siiynrar 16y piv, A, I' loaxig si0ddeemtia-
oe vd K, A, wiv 8 B, A dhic & ervyey ioexig
noAkamtddoe vd M, N° & doe vnepiyee 50 K vov
M, ﬁnegé'zet 70 A T00 N nuui & icoy, icove xai &i
éAarroy, Elarrov. Koai ém't w piv Ky A vov E,
Z lodxigc moAdaniuoiw, %¢ 02 M, N tav H, O
Gie & Ervyey lodwg mollesAdaie évtv dpe we €0
E ngos vo H, vitwg 10 Z ngos 1o 6. Edy dge
neutoy , xat Ta &g '

HOPIZMA.

*Encel ooy 8eixdy, ove, el vnepéyee vo K vov M,
Onepéyer nal 16 A w00 N xai & igoy, icore xal &
A acoov , FAacooy: Sylovows xui & vnepéyer 16 M wov
K, vncgéyee xai ¥0 N w00 A xai & ioov, icov xci
sl #Aacgov, ¥iedooy: xal Jiad vovre fotae xel o
H neos 10 E, ovrwg 10 O noos 10 Z. 'Ex &1 rov-
10V Qavegov, ort {uv 1L00ape peyidy m'aloyov v,
xal dydnakey uvadoyov éutce.

IIPOTAZIZ &

'Edv péyedog peyidouvs loumc 7} moldenicoioy,
onep dpaipsdty gyurgedivrog® xal 0 Aotov ToU Aoe-
nov lodxnic dotar mollamAdoioy, ooanAdetoy 0wt vo
oAoy zoU ohov.

ac est AL ipsius B, vel E ipsius I, sitque GP divisa in par-
tes GM, MN NP singulas ipsi C sequales; et AL in partes
AH, HK, KL aequales ipsi B: eritque multitudo Ppartium
GM, MN, NP acqualis ‘multitadini partium AH, HK, KL.

Yy em ok e e w
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multiplex est M ipsius B ac N ipsius 4. Etquoniam
est ut' 4 ad Bita [’ ad 4, et sumptae sunt ipsarum
quidem _f, I" aeque multiplices K, 4, ipsarum vero
B, A aliae utcunque aeque multiplices M, N; s K
superat ipsam M, superat et .4 ipsam N; et si ae.
qualis , aequalis; et si minor, minor erit (V. Def.5.).
Et sunt K, A ipsarum E, Z aeque multiplices, M,
N vero ipsarum H, O aliae utcunque multiplices; est

igitur ut £ ad H, ita Z ad @ (V. Def. 5.) Si igitmr
prima etc. *

COROLLARIUM.

Quoniam igitur ostensum esty~ si superat K ipsam
M, superare et ./ ipsam N; et si aequalis sit, ae-
qualem; et si miuor, minorem esse; manifestum est,
¢t si M superat K, superare et N ipsam A ; et siae-
qualis sit, aequalem; et si minor, minorem esse; et
propterea ut H est ad £, ita erit ©® ad- Z. Ex hoc
Wmanifestum est, si quatuor magnitudines proportionales
sint, et inverse proportionales fore.

PROPOSITIO V. (Fig 314)

S$i magnitudo magpitudinis aeque sit maltiplex ac
ablata ablatae, et reliqua reliquae aeque multiplex erit
2¢ maltiplex est tota totius.

Quum igitur sit AH= HK==KL=B, et GM=MN=NP—C;
¢tunt AH, HK, KL, B ipsarum GM, MN, NP, C aeque-
" multiplices , adeoque tota AL erit totius GP aequemultiplex -
Mguo AH ‘est ipsius GM (V. 1.), vel B ipsius C, vol D
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Miyedoc  yep 1 AB neyédove rov I'd o
iorw sodlasthuaioy, otep dqaigedly w0 AE @y
‘oeFérrog wov I'Z: Adyw ore xai Aotioy vo EB i
nwov vov ZA locuig iotar nokiumucioy, coanidon
dory ohoy 20 AB clov wov I'd.

‘Ocanidoioy yip eote 10 AE 109 I'Z, to0uy
stddooy yeyovirw xal g0 EB w06 T'H.

Kai énei losms dovi moddumhdoiov 10 AE wff
I'Z (xai vo EB vov HI™ iodxig dpe ot nollunis

“ator 10 AE vov I'Z)*) xui 0 AB vov HZ: xeivld
&R ioumg soddendaoiov 10 AE 106 I'Z xai 10 AB :
tov ['4d" louxes doa 2ot} sioddunidotoy vo AB &
tégov vuv HZ, I'4: ivov doa 16 HZ v 'S X070
agrevede vo I'Z: hormdy doa w0 HI Aotna 18 4
iooy loviv. Kai &nst lovrig éort solAasticoroy 10 AB)
«ov I'Z xat v0' EB vov HI', ivov 8 v¢ HI'v
AZ: loamg doo foti woldamhdowy ro AE i IZ{
xal 10 EB 10V Z 4. *Iscxig 8t vnoxervae mollaniasior§
10 AE w00 I'Z x%al 10 AB ot I'Ad- loexg dos |°
{o1i moddamddgioy 10 EB 100 Zd x«i vo ABvoilS;

ey

1) Verba, quae uncis inclusinins, desunt in edd. Basil ¢
Oxon. Peyrardus ea e Cod. a. addidit, Quamvis autem ab-
esse possint, aliquid tamen ad facilius intelligendam demor-
strationem facere videntur.

ipsiu‘l E. Habentur igitur tres magnitudines AL, GP,C,
aque aliae ipsis numero aequales D, E, F, quarum bine
sumtae sunt in eadem multiplicitate, idque ordinate, ita nempe,
ut AL et D sint ipsarum GP et E aequemultiplices, similiter-
_que GP et E ipsarum C et F: ergo (V. 3.) erit AL ipsivs C
aequemultiplex ac D ipsius F. Si quatuor pluresve sint atin-
que magnitudines, patet demonstrationis contipuatio per im
ostensa .Q.E.D. Symbolice ita: si sit A—mB, B=1
patiterque D=—rE, E==mF, erit tam A—mr.C, quam D=
mr. F.
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L

i Magnitudo enim AB magnitudinis I'4 aeque mul-

vy JE it ac ablata AE ablatae I'Z; dico et reliquam
T rliquae Z.f acque fore multiplicein ac multiplex
o o2 AB totius 1",

S Qmm multiplex enim est {E ipsius I'Z, tam
o [Fliblex fiat et BB ipsins I'J1.
o Et.qu.oniam aeque multiplex est AE ipsius I'Z ac
;m . Bipsius HI; aeque igitur multiplex est 4F ipsius
e Z."“’) AB ipsius HZ (V. 1.); ponitur autem aeque
‘, m" plex AF ipsius I'Z ac AB ipsins I'4; aeque

‘r multiplex est 4B utrinsque ipsarum HZ, I'f;
is igiturA HZ ipsi I'd. Communis auferatur
- Z; reliqna igitar HI reliquae AZ est aequalis (L.
A 3) Ee quoniam aeque multiplex est AFE ipsiua
{7 EB ipsius HI', 47 autem aequélis ipsi HI;
" Jueque igitur multiplex est A F ipsius I'Z ac EB ipsius
124, Aeque autem ponitur multiplex AF ipsius I'Z
* 4B ipsius I'd; aeque jgitur multiplex est EB ipsius

PROPO’'SITIO 1IV.

' Symbolice haec propositio, einsque demonstratio ita ex-
'y P potenit.  Si A:B==C:D), erit etiam pA.qB==pC:qD;
b1 § denctantibus numeras integros quoséunquo, unitate haud
#duta, Nam ob A:B=C:D, e, quoties npAS == <i1qB,
'“"i"“ npC>==<xgl) (V. Def. 5.), adeoque ex eadem defi-
zitong PA :qBe<pC: qD. Pfleidercr. L c. p. 19. - De demon-
) R‘tftione huivs propositionis ex vulgari proportionalium. defi-
" ulione vide Excuvsum ad hanc librum.’ '

Corollarium huic propositioni adiectum, ut rite observat
Rob. Simson., verum quidem est, at non huc pertinet, nec
legi\ima est, quae ex Prop. V. 3. deducitur, eius demon-
. ¥matio. Nempe ostensum quidem est, si sit K>==< M, asse
owam £4>=<&N, at non ex .eo, quod propostionales sint

I T Y —
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xal dowov doo v0 EB Aonov sov Z4 lodxic Sores
. . noldamddoioy, coamhdooy oty Glov v6 AB alov
vo0 I'd. 'Edv doo pépedog, xai 3¢ &g,

IIPOTAZIZ &.

"Edv Qvo peyidn dvo pisyedav lodmig § solia-
mhaote, xed dpagedivra Ve TV atsoy iodxes §
moddendaoia: xel Td dosmd sois ovvols Fror ioe £¢niv,
7 loang avray _molhanhaota.

Mo ydo ,u.syu%] zd AB, I'd dvo peyedoy sam
E, Z lodug oo moldanddoie, xel dpcgedive w6

' AH, I'O iy cvriy tov E, Z loaxic éovw swolla-
niaoie AMyw ore xal Aongd 1d HB, 64 vois E, 2
fzoc ioe dotly, 7 loduts avTHy moAAamAdoid,

E, H, Z, 6, id enim erat conclusio propositionis, unde io-

eptum-est illud ratiocinium: Quoniam ostensum est ote. Po-

terat autem legitime,, non adhibita propositione V. 4. prope-

sitio in hoc corollario contenta deduci, ut Rob. Simson. osten-

dit. Nos autem hanc reliquasque a Rob. Simson. huic libro

insertas vel adiectas propositiones exhibebimus infra in Ex-
' ’ cursu ad hunc librum, ubi et hanc vide nota B designatam
Aliam autem propositionem meliore iure corollarii nomine
subiungit Rob Simson. , quod distinctionis causa

Cor. a.

appellabimus , quodque ita babet: si primg ad secupdam ean-
dem habet rationem quam tertia ad quartam, et aeque muli-
plices primae ot tertiae juxta quamvis multiplicationem ad se-
cundam et quartam candem rationem habebunt: et similiter

’

prima et tertia ad aeque multiplices quasvis secundae et guartze

candem habebunt rationem. Quod eodem. prorsus modo i

Ipla propositio demonstratur , ut facile etiam patet, posita in

- symbolica propositionis expressiohe, quam supra dedimus, ve
) ' p=1, vel g=1. Hoc caroflarium ex V. 22, demonstrat Clg-
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ZA4 ac ABipsius I'd; et reliqua igitur EB reliqua;:
Z A aeque multiplex erit ac multiplex est tota 4B to-
tius I'4. Si igitur magnitudo etc.

-PROPOSITIO VI (Fig. 316)

Si duae magnitudines duarum magnitudinum aeque
multiplices sint, €t ablatae quaedam earumdem sint
seque multiplices; et reliquue iisdem vel aequales sunt,
vel earum aeque multiplices. )

Duae enim magnitudines 4B, I'd duarum magni.-
tndinam E, Z aeque sint multiplices, et ablatae 4H,
I'® earumdem F, Z aeque sint multiplices ; dico et
reliquas HB, OJ ipsis E, Z vel aequales esse, vel
acque multiplices earum,

\

vius, at non satis accurate, Sumit enim propositionem C (in

Excursn ad huuc librum afferendam), quam non sute demon-
straverat, ’ : . -
PROPOSITIO V.

Iute observat Rob. Simson., constructionem, quae de-
mohstrationi in textu graeco praemittitur, depravatam videri.
Nempe, ut iam Peletarius monuerat, id quod sumitur, ut
EB fiat ‘lequemultip}ex ipsius I'H, ac est AL ipsius I'Z, eo
‘redit, ut magnitudo EB in partes aequales, quotcunque li-
baerit, dividatur, quod ncc de rectis quidem lineis, nedum
de aliis magnitudinibus ante VI. 9. docuerat Euclides. Nec
ad excusationem rei sufficit, quod Peletirius observat divisio-
nem hauc rectae ER demonstrationis caussa tantum sumi, non
8d usum aliquem praeséntem adhiberi’, quippe etiam demon-
‘strationis canssa talia non smﬁerel solet Euclides. Accedit,
quod perfacilis est alia deinonstratio, quam iam Campani ex
arabico facta traductio, caeteirum in hac propositione valde vi-

tiosa, innuit, et quam, praceunte Peletavio et Clavio, qui -

tamen etiam vitiosam illam'vulgaresn demonstrationem habent,

L Y]
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"Eorw ydo nporegoy zo HB vv E icoy Myw on
xai ©0 B4 1o Z icov loviv. Keiodw yde sé Z ior
z0o I'K. ‘

Kl imsi loaig oti moldastddoioy 16 AH sov E

xat w0 I'GQ so0v Z, ivov & vo piv HB 2w E, v d
KT w6 Z- loaxig cou 2o0vi sioddastdaotoy w0 AR wi
E xai w6 KO woi Z. 'lodwg Ot vrioxeizos solda-
stidorov w0 AR 1ot E, xat vo I'd 100 2Z° ioawscp
fort nolhaztddoior ¥0 KO w0t Z, zai 16 I'd sevd
Enct ovy éxategor s KO, I'd woi Z idaxs éom
wtoddathcotoys ivov dpa iost 10 KO w65 T4 Kowor
doyonodn 0 IO tomdy doe 10 KT Aosznes ve 64
igov iotiv, Ard ww 7 vo KI goviv icoy sei
Od dow e Z ivov fotiv. [JSlcre oi w6 HB w E
ivov loti, xai to Od icov éotas 76 Z.
Rob. Simson., 'praemisso propositionis fenunciaro his verbs
exhibet: Quam multiplex est (Fig. 315.) AE ipsius IZ, tm
multiplex fat AH ipsius Z4. (Hoc vero fied potest, magni-
tudine Z.f sibi ipsi aliquoties addita). Frit igitur (V. 1) 45
aequemnultiplex ipsius I'Z, (ac EH ipsius I'4; ponitur avtem
AE aequemulriplex ipsins I'Z, ac AB ipsius I4: ac prop-
terea EH ipsi AB aequalis est (V. Ax. 1.). Communis aufe
ratur AE, veliqua igitur AH aequalis est veliquac EB. Iu-
que, quoniam A4E acquemuliiplex est ipsius I'Z, awque 48
ipsius Zd4, estque AH acqualis EB; erit AB lequemuldpkx
ipsius I'Z, ac EB ipsius Zd4. Aeque multplex autem popitut
AE ipsius I'Z, ac AR ipsing I'd: exgo BB ipsius 24 seque
multiplex est ac 4B ipsius I'd. Quare, si ete. Symbolics
propositio ita exprimetur: si sint m4', mB quaecunqueaegue-
maltipla magnitudinum 4, B, gquarum A> B, erit etiam nd
—mB idem multiplum magnitudinis 4—B, nempe erit m4
~mB=an  (A—B). |
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Sit enim primum (Fig. 316. a.) HB ipsi E aequa-
lis; dico et O ipsi Z aequalem esse. Ponatur enjm

"ipsi Z aeyualis T'K. ‘

Et quoniam 'aeque multiplex est A4F ipsius E ac
I'O ipsius Z, aequalis autem HMB ipsi E, KI vero
ipsi Z; aeque igitur multiplex est 4B ipsius [ ac
KO ipsius Z. Aeque autem multiplex ponitur /B

- ipsius K ac I'A ipsius Z; aeque igimr multiplex est

K@ ipsius Z ac I'4 ipsius Z. Et quoniam utraque
ipjarum KO, I'A ipsius 7 aeque muitiplex est; ae-
qualis igitur est K@ ipsi I'4. Communis auferatur
1'9; reliqua igitur KI' reliquae O.f aequalis est. Sed
KI ipst Z est aequalis; et O igitur ipsi Z ae-
quilis est. Quare si HDB ipsi £ aequalis est, et 64
aequalis erit ipsi Z.

PROPOSITI1IO VI
Rob, Simson. observat, casus posterioris demonstrationem
omnsam esse in Lextu gracco, quum tamen in versione Cam-
pml ex arab. facta utriusque casus demoustratio habeatur. Id
autem eo factum arbitratur, quod in mutilata Theonis edi-

. tione libri quinti huius casus nulla occurvat applicatio. Eun-

dem tamen casum eadhiberi perfectiori V. Prop. 18. demon-

' smationi, cai soli etiam prior casus et V. 5. inserviat. Unde

ipse et huius posterioris casns demonstrationem addidit. Ego
dutem putaverim, omissam esse in textu graeco, qui cacteram

. fguram posteriori %casui inservientem in omnibus editionibus

habet, casus posterioris demonstrationem eo tantum, quod

.. 8it demonstrationi casus prioris simillima. 8i enim casu po-

steriore, quam multiplex est HB ipsius E, tam multiplex su-
matur KT ipsins Z, reliqua prursus eodem modo procedunt
i in casu priore, adhibita V. 2. Caeterarn uuiuoqlxe casus
communem demonstrationem hanc tradit Clavius, Quum ex
hyp. magnitudines 4B, I'd4 ipsarum E, Z sint aequemulti-

.
[
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‘Opoing 01 Beifopsy 0t %Gy oAromdaowy 4 ¢
HB v09 E, toouvtenidooy fetwr xat vo G4 vov .
» \ v ’ ' ' 1 -

Edv dpa dvo peyidy, xai vd &g,

NPOTAZIZ {.

T4 ioa stoos 70 avzo Tov aveoy &yec ooy,
70 «UTO 7Po§ Td ioa.

"Eote ioa peyédy o A, B, dilo & w o
péyedog w0 I Adyw ére éndregov vav A, Bmp
20 I' ©ov aviov §yet Aoyov, xal 76 I' sipds éxase
suy A, B.

Eiljpdu ydo wiv piv A, B Ioamg stoMarria
¢ 4, E, 100 d¢ I' dllo 6 &uye nol}.aﬂlaou
30 Z. ' ,

"Ensi oty iouxtg doti mollamhdowoy vo 4 s
xai 20 E 10U B, icov 8t v A T4 B- icoy dge v
10 A4 15 E. "Alko 8 & &vye 10 Z vov I' mol
nldotoy. sl don Vstepiyer 10 A 100 Z, vmeofe v
70 F 100 Z* xul €l ioov, {cov: xai & &lavow, bt
wov. Kol 2ot 76 piv A, E vav A, B lodug mi

Aanddowe, w0 8¢ Z vov I’ dhdo & éxvye soldank

aov: oty doew we v A mpeg w0 I', oviws 10 .

s1go¢ 10 I

/le/w &} ove xal w0 I' goos éuangov viv 4,
Tov wvToy et Aoyoy.

plices, erunt in 4B tot mngtutudmes aequnles ipai 31Q"
in T4 sunt aequales ipsi z, Unde, si ex numero sequl
magnitudionm, quae in 4B, I‘a‘ continentur, dematur sum
rus aequalis magnitudinem, quae in AMH, I'6 sunt; remat
bit in HB numerus mwunndmum ipsi E aequalium acquil

. numero magmtudmum ipsi Z aequalinm, quae in 48 cont
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Similiter (Fig. 316. b.) ostendemus et si multiplex
~est HB ipsius E, aeque multiplicem fore et maguitu-
dinem ©4 ipsins Z. Si igitur dnae etc.

. PROPOSITIO VIL (Fig. 317)

Aequales magnitudines ad eadem eandem habent
nitionem, et eadem ad aequaies.
Sint aequales magnitudines 4, B, alia antem quae.

liber magnitudo I'; dico utramque ipsaram A, B ad:

I’ habere eandem rationem; et I" ad utramque ipsariim
' 4, B. A
Sumantur enim ipsarum 4, B acque multiplices
-4, E, ipsius vero I' alia utcunque multiPlex Z.
Quoniam igitnr aeque multiplex est A ipsus A ac
- E ipsius B, aequalis autem A ipsi B; aequalis igitur
et 4 ipsi E. Alia vero Z ipsius I' utcunque multi-
* Plex est; si’ igitur superat ./ ipsam Z, superat et E
ipsam Z; et si nequalis.,' aequalis; et si minor, minor.
- Et sunt quilem 4, E ipsarum A4, B aeque multipli-
- ¢es, ipsa vero Z ipsiug I” alia utcungue multiplex est;
et igitur ut 4 ad I'y ita B ad I (V. Def, 5.).

Dico autem et I' ad utramque ipsarum A4, B ean-
dem habere rationem.

'

uentur i, e. si HB==E, erit otiam 46.=Z: sin autem HB sit
multiplex ipsins E, erit etiam 49 aequemultiplex "uiul z.
Symbolice propositio” haes ita exhibctur: si sit A=pY., Bz
qL; et E=pM, F==qM, p, q denotantibus nume: os inicgro -
Quoscunque, quorum prior p maior altero q: erit tam A~—8
=(p—q)L, quam E—F==(p—q)M, speciatim sam A—B==L.
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Tuy ydo avrey Xovaoxevaodiveay ogoiag Oy dei-
bouey ott icoy fovi 70 A v E- dAho 8¢ e 10 Z- di
dou Unspéyes w0 Z vou A, vnmsgéyes xai vo¥ E- xci
sl icov, igov: xal el Eharveyv, Hlarvor. Kai towi
pity Z w06 I' noddamddotov, ta 0t 4, E sar A,
B dlla & &vyey iodxec mollamddoiar Eoviy dow e
10 I mgoc v0 A, ofrwg v0 I' nipog s0 B. Tk i
doe, xai va éirg 1).

IIPOTASIZ 4.

Tov aviowy peyedav, ©0 ueifov s10os €0 ave

neifova Acyov e smep o Flavtor xet wo avw

1g0¢ to EAarvov peilova Adyoy &yec fmap mpog 1

peilor.

"Eovw dvioe psyidy vé AB, I', xai fovw peilor
%3 AB, dilo &% 6 frvye 10 4 Aéyw ov¢ %o AB aps;
%0 4 peilova Aoyoy &se imep v0 I' moos 30 A, wi
© 4 sgog 10 I' peilova hoyov et fmep mpos v
AB.

"Ensl ydo psilov dove vo AB vob I', xeicdw v
I’ icoy 70 BE, v0 &y fAacooy viv AE, EB moi-
Aandactaogevoy faves word tov A ueiloy. “Eow
moorepor 70 AE &arroy vov EB, xal menodlamie-
aicodw 10 AE, el {ovw avrov moAlesidoioy vo ZH
peilov oy vo0 A, xai ocamiaceoy Eove vo ZH vt

1) Codex a. hic addit: Iogsoua. ‘Ex 3y vovrov parepst,
ors av peyifn viva dvaloyor 3, mal dvamdlev dvddayoy et
'Ovep e dsifas.  Av hoc Corollarium, quod idem dicif
quod Rob. Simsonis Prop. B. V, minime ex praecedente pro-
positivnt consequitur: indicare tamen hanc leciionem volui-
mus.
quam E—F=M, si fuerit p—g==1, sen p==q+4-1. CL Plei-
derer. L. c. p. 4. 5. Post hanc propositionem Rob. Simson-

'
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hsdcm enim constractis , sxmlhter ostendemus , ae-
qualem esse A ipsi E; alia vero quaedam est Z: si
igitur superat Z ipsam A, superat Z et ipsam E; et
si aequalis, aequalis; et si minor minor. Etest Z

- quidem ipsius I' multiplex; ipsae autem 4, E ipsarum

A, B aliae utcunque aeque multiplices; est igitur ut
IFad 4, ita I' ad B (V. Del. 5.). Aequales igi-
wr etc, i

PROPOSITIO VIL (Fig. 318. a. b.)

Inaequalium magnitudinum, maior ad eandem ma-

lorem rationem habet quam minor; et eadem ad mi.

norem maiorem rationem habet quam ad maiorem.

Sint inaequales magnitudines 4B, I', et sit maior

. 4B, alia vero utcunque 4; dico 4B ad 4 maiorem
" rationem habere quam I’ ad 4, et 4 ad I' maiorem -

* rationem habere quam ad _4B.

Quoniam enim maior est AB ipsa I', ponatur

- ipsi T aequalis BE (I 3.), minor ipsarum AE, EB

multiplicata erit aliquando ipsa 4 maior (V. Def. 4.).

Sit primum AFE minor ipsa EB, et multiplicetur A, -

et sit ipsius multiplex ZH maior ipsa /% et quam

' multiplex est ZH ipsius AE, tam multiplex fat et

addiy propositiones A, B, C D, quas vide in Excursn ad.

" hunc librum.

PROPOSITIO VIL

Cor. Eodem modo ostenditur, lequllu ad dequalia €an-
dem rationem habere,

R
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AE, rosavranddotoy yeyovirw xal vo piv HO i
EB, vo 66 K ot I xei sihiydw vov 4 mkaoor
piv 1o i, tomdocioy Ot w0 M, xal &g ivi nkdo
ing of 10 AapfSuvouevoy molamidatoy piy yivyr
100 4, nowrws O peifov vov K. Eiggdu, wi
éatw 10 N vevgumdadioy uiv tov 4, sguigas O puie
tov rov K.

"Enet otv v K 100 N mpurwg igriv Harsoy, o
K dga 1ot M ovx iovwy &aveoy. Kuai s iouss
tott nodiunducioy %6 ZH vob AE rai vo HO w
EB, iodug doe éott morlanddooy w6 ZH vt AE
xai vo Z0O 100 AB. ’louzeg 8¢ dove molhemicom
10 ZH 109 AE xui vo K vov I'. logus dgo toi
noldanddooy 10 Z0O 109 AB, xui vo K 10i ' 4
Z0Oy K dge viv AB, T isixig éovi noilumhdon
Ny, énet ivaug éovi mordasthcooy vo HO 1
EB xui to K vov I', icov 6t ¢0 EB 15 I" o0 86
xat 70 K v HO. 16 8t K vov M ovs fouy fat
20y ovd dga 10 HO vo0v M Elavioy ovy. Mey
dt 70 ZH vov 4 ohov dpu 20 ZO ovyepgorigy
wav A4, M psifoy éotev. ' Aldd ovvaugorege 14 4,
M vo N éory ioa (énsedymep 70 M vov J s

owy éore, cvvapgorepa 8% va A, M vov 4 doui

rpasihcore, éoti 0% nad 10 N 10U A vevpemicoor
ovvapipotepe apo ¢ M, 4 v N ioe doviv. Ak
v6 Z0 vuiv 4, M psilov éovew 1y v0 ZO dga 106 N

1) Quae uncis inclusimus e Cod. a. Peyrardus addidi
Poterant tamen egregie abesse, aut certe sallim usque od voe
cem tirpamicoov 1llustrationis caussa adiici,

.PROPOSITIOD v
Rob. Simson. in nota ad hanc propositionem primo &

1y,
4

h':dt .

g,
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HO ipsirus EB, ipsa vero K ipsius I'; et sumatur

ipsins 4 dupla quidem ./, tripla vero M, et deinceps

una maior, quoad sumpta multiplex fat ipsius A et’
~ primo maior ipsa K. Sumatur, et si N quadrupla
. ipsius 4, et primo maior ipsa K. '

Quoniam igitut K primo minor est quam N, non
_erit KX ipsa M minor, Et quoniam aeque mizltip!ex
est ZH ipsius AE ac HO ipsius EB, aeque igitur

_ multiplex est ZH ‘ipsius AE ac ZO ipsins AB (V.

. 1). Aeque autem multiplex est ZH ipsius 4E ac

.. K ipsius I'; aeque igitur multiplex est ZO ipsius

i AB ac K ipsius I'; ipsae ZO, K igitur ipsarum 4B,

- - I aeque multiplices sunt. Rursus, quoniam aequé est
mnltiplex //@ ipsius EB ac K ipsius I'y £B sutem

;- aequalis I'; aequalis igitur et K ipsi HO. Sed K

.~ ipsa M nom est minor; non igitur est /6 minor quam

.* M. Maior autem ZH ipsa 4; tota igitur ZO utris-

‘que simul A4, M maior est. Sed utraeque simul A,

j M ipsi N sunt aequales, (quandoquidem Jf ipsius 4

. est tripla, utraeque autem sinual A4, M ipsius A suat

.. Quadruplae, est vero et N. ipsius 4 quadrupla, utrae-

" que simul igitur M, 4 ipsi N aequales sunt, Sed

‘ Z0 ipsis 4, M maior est); Z@ igitur ipsam N su-
perat,- K vero ipsam N non supgrat, Kt sunt ZG,

' ‘ plicat, cur demonstratio in textu graeco obvia non eadem con-
structione pro utroque casu, quem habet, uti potuerit: iure
deinde illud potissimum ineptunlx esse dicit; quod utrogne

. ufﬂ. magnitudo X demonstrationi inserta sit, quae nulli ali.

s o loserviat, nisi ut demonsiratio prolixior fiats  Denique ad.
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vnegéyes, 16 62 K vof N oty vmegéyss. Kai éou
1a piv ZO, K vav AB, I’ isuxig stoidasticore, 1
&% N vov 4 dro & irvys morianldotoy 16 AB iw
npos 10 A peifova hoyov Iyet $aco vo I mpog w0 4

Aéyw 39 o1t xai 10 4 npog vo I peiforn Aopor
iyse, fmep to A meog 1o AB. l

Toiv yap avteiy xeracxevacdivriay, opaing deio-
pev, ou 1o pdv N vov K vmwegdyer, o 8 N wi
Z0O ovy vmepiyst. Kal ot vo pdv N vov 4 mi-
Aastidoiory v¢ 0t ZO, K viv AB, I’ dile & &g
iodxig molienidotar 70 4 dpe mpos o I peilore
Aoyov iyet, ymep 10 A mpos 10 AB.

‘Ada 0 16 AR vov EB peifov’ iorar w &
sarvoy. 16 EB noliamicoialousvor éorac stost 1ol

d pcitor.  Ilemordanicaiodw, xat iorm 1o HOnok-

Aawddotor piv vov EB, peijov 8 tov 4 xai oo
adaotor fore to HO tov EB, toocurasideioy ye-
yovéro xai vo piv ZH voo AE, vo 8t K voi I.
‘Opoive 8% Jsitopev ore va ZO, K vy AB, T
loduig 8ol noddamidoie. Kei elligdw opoivs 1 N
noAlumhudioy pitv 106 4, npurwg 8% psiloy 1oV ZH
wets achw 10 ZH vod M o) éhacooy eivar, peiso
ot 10 HO w00 4 chov dpe 10 ZO oy 4, M v
zégre tov N vmepéyse, w6 8 K rov N ovy vmegéet

dit, esse otiam tertium casum specialem, cuius mentio 8%

facta sit in demonstratione, nempe si AF in primo, aut EB
in secandn casn maior sit quum 4, in quo sumendae $i%
quaevis ipsius AE et EB aequemuliiplices, v. c. duplae ips:
cim. (Quin deest etiam alius adhuc casus generalim C”“_’
enim, quos graecus textus habet, sunt 1) si FE<KEB 2)?‘
AE> EB. At potest etiam ess¢ 3) A/E=EB.) Ex his om®*
bus Simson. concludit, Theonem aut alium geometriae 20
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K ipsarum AB., F aeque multiplices, N vero ipsius
4 alia utiunque multiplex; A8 igitur ad 4 maiorem
rationem habet quam I'ad 4 (V. Def. 7.).

Dico autem et A4 ad I' maiorem rationem habere,
quam 4 ad AB.

lisdem enimm constructis, similiter ostendemus, N
superare K, ipsam vero ZO non superare. Et est N
quidem ipsius 4 mulliplex, et ZMA, K ipsarum 4B,
I' alise utcunque aeque multiplices; 4 igitur ad I
maiorem rationem habet quam o ad 4B (V.Def. 7.).

Sed sit 4E wmaior ipsa £B; minor 7B mulipli-
cata, erit allquando ipsa 4 maior. Multiplicetur, et
sit HO multiplex ipsius EB, maior vero ipsa J; et
quam multiplex est HO ipsius EB, tam muliiplex
fiat ZH ipsius AF et K ipsius I. Similiter osten-
demus ZO, K ipsarum _.{B, I' aeque muliiplices
esse, 'Et sumatur similiter N multiplex ipsius A,
primo autem maior ipsa ZF; quare rursus Z[T ipsa.
N non minor erit, maior sutem HG ipsa 4; tota
igime ZO ipsas 4, M, hoc est N superat, K vero
ipsam N non superat, quandoquicem ZH quae maior
€t ipsa H@, hoc est ipsa K, non superat N. Et

salis peritum propositionem hanc vitiasse, Quamrvis 2utem
haec Simsonis reprehensio satis iusta esse videatur, et facile
e, superfluam illam magnitudinem X o demonstratione eli-
Minare, noluimus temen ¢ merz copicctura textum corrigeres
Cieterum Rob. Simsonis demonstratio simplicior omnino esty
¢ omnes casus simul compleciitur, Ea symbolice expressa
ita habet: si AD B, erit A:C>B:C, e C B'>C:A.‘f-»:wpe,
$i magoitudinum (A—B), B, ea: quac nou maior est altera,
Euclid. Element. P. 1L H

-
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inardsreg nai v0 ZH peilov 6y vov HO, tovrion
10 K, to0 N ovy vsegiyer. Kel doativus xares-
lovirovrreg  TOiR ha'Vw sepuivostsy TRy anodein.
Tey dgo aviowy, xai va éEfe.

IIPOI‘AXIZ 3.

Td spos 7o «vto To¥ avidy Sjova Aoyoy, iw
@llajlotg dotis xui noog & TO avro 0¥ avroy i
Aoyov, &xsive ioe ahirrotg €otiv.

"Ezite yip éxdtéoov tiv A, B moos o I' vy
atroy ioyor Aéyw ot ioov doti vo A 14 B.

"Ei ydo p), oUx @v ixdregov tuv A, B ags v
T 20 avvoy eiye ioyov: éyee 8i* igov dpe dovi w A
vw B.

waw & mdhy w6 T mgog éxdzepoy viv 4, T
To¥ avroy Acyov' Aiyw 0Tt ivoy fovl 16 A 16 B.

wit ';:C, sumantar 2(A—B), et 2B, vel genevaliter m(A—B)

"mB: sin avtem magnitudinum (A—B), B ea, quie nos mr
for est altera, sit <C, sive ea sit (A—B, sive B; entali-
guando aliquod eius muliiplum m maius quam C, nempe vd
m(A=BY>C, vel mB>C. Et quum muliiplum m eius, qut
won maior est altera, ponamus > C, erit idem multiplum a-
terius tanto magis pariter >C, i. e. erit semper tam m(A-
B)>C, quam mB>C. Sit deinde omnibus casibus aC illd
multiplom megnitudinis C, quod primo maius est quam mB,

nempe sit n"C>mB, a (n—l)ijB, vel mB;_—(n—l)c'

erit, ob m{A-B)>C, n.(A—B)efmB>nC i. e mA>"?‘
Qdum jtaque mAD>nC, st mB<uC, erit ex V. Def &
A:C>B:C, et C:B>C:A,
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, .
similiter ut in iis, quae ante diximus, sbsolvemus de-
monstrationem. Ergo inaequalium etc. -

PROPOSITIO IX. (Fig. 319)

Quae ad eandem eandem habent rationem, aequales

inter se sunt; et ad quas .idem eandem habet ratio-
nem, illae aequales inter se sunt.

Habeat enim utraque ipsarum 4, B ad I'" eandem
rationem , dico aequalem egse A ipsi B,

Si enim non, non utraque ipsarum A4, B ad I
eandem haberet rationem (V. 8.), habet autem; ae-
qualis igiwur est 4 ipsi B. '

Habeat autem rursus I" ad utramque 4, B eandem
ntionem ; dico aequalem esse A ipsi B. '

PROPOSITIO IX.

Magis explicite henc propositionem Rob. Simson., et ad
tins exemplum Playfair. ita fere demonmstrar. 1) 8i A:Cax
B:C, ent Ase=B., Si eaim non fuerit Az=B,.erit alterutra
carum maior alters v. c. ADB. At tum, ut in proposititione
praccedente, duo numeri m, n possunt inveniri, ita ut mA
>8C, &t mB<nC. Qunm vero ponatur A:Ce=B:C, erit
(V. Det. 5.), guoties mAD>nC, etiam mB>nC. ~ Erit itaque
sinul mB>nC, et'mB<nC, quod feri nequit. Nequit ita-
que ey AD B, ot similiter mee B> A, itaque A=B. . Pariter
4 C:A=C:B, vel simili mtione immediate demonstrabitur,
ut Nt, 1. esse A=<B, quod Rob. Simeon, [ecit, vel, ut Play-
lir. docuit, ope inversionis ex Prop. B (vid Exc. ad huuc
librum) concludetur A:C=B:C, unde res redii «2 Nr. 1.
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" X , " . ’ ‘
Ei ya‘g 13}, ovx ¢v 1o I’ mpos ixaregoy tuv 4,
B 10v avtdy ciys joyov: yer db igov doae fovi o A
16 B. T dpe 51pos 10 avro al 16 8.

fITPOTAZIZ I

T'év 7gos To. avTo idyor ovray, To TOY pueigore
Aoyov &ov, Exeivo weisor fotv. llgds & 6k 30 atro

psiove Aoyov &yee, dxiivo Slurtoy icrey.
. "Eyére pdo 10 A moog w0 I’ peilove ioyov, fase
50 B mpog 10 I \iyo 610 peilov owe vo A v B
Ei ydo pi, qroe ioy deti 16 A vg B, 4 -
gov. “Iooy piv oty otx dore 16 A v B, éxdregoy
yeo av vav A, B stgds 16 I' vov avroy siye hoyor.
Ov'u e 8, ovx d'ga ivoy vl 10 A 15 B. Oidt
'qv #lagooy re 10 A v0v B, w0 A 7«9 oy npos
w6 I' vdv \dovora sfye Aoyoy fmep 10 B sigos 9
I. Ovx &et 8¢, ovx dou &lacosy dore 76 A 108 B.
'Edeiydy 8¢ ove ovdt icow, peifov doa Zoti w0 4

100 B.

.Exz*m 8] saiy 70 I ngog 70 B peifove )-07”’

ynép 0 I' sigog 10 A Myw 6Tt EAacooy éow ™

Tov A.

Ei yip py), %ror isoy iotly, § peilor. “loov p
iy ovx éote w6 B v A, v T ;fa'g @y mpos uire-
eov swy A, B aov avtov elys Adyov. Ouvx &8 &
ovx aga ooy dotl w0 A 7¢ B. Ov &% iy I‘“W
dove 30 B vov A, 10 T ydg v npdg 10 B &haaoor

PROPOSITIO X
Rob. Simson. ad hanc propositionem observat: yE8) 4%
huius propositionis demonstratio exhibetar, in editionibdt

grascis. et latinis aliisque, legitima mon est. Verba enim:
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Si enim non, non I ad utramque ipsarum 4, B
eandem haberet rationem (V.8.); habet autem; aequa-
lis igitur-est A ipsi B. Quae igitur ad eandem ete.

PROPOSITIO X. (Fig. 320.)

Magnitudinum ad eandem rationent habentium, quae
maiorem rationem habet, maior est; ad quam autemn
eadem maiorem rationem habet, minor est. \

Habeat enim 4 ad I" maiorem rationem, quam B*
al I'; dico maiorem esse A ipsa B.

Si enim nen, vel aequalis est .4 ipsi B, vel minor.
Aequalis autem non est . ipsi B, utraque enim ipsa-
rum 4, B ad I' eandem haberet rationem (V. 7.),
Non habet vero; mon iyitur aequalis est .4 ipsi B.
Sed neque minor est 4 ipsa B, nam A ad I’ mino-

" rem habpref rationem_ quam B ad I' (V. 8.). Non
habet autem, non igitur minor est AipsaB. Ostensa
atem est neque aequalis, maior igitur est 4 ipsa B.

Habeat autem: rursus I' ad B maiorem rationem
-quam I" ad A; dico minorem esse B ipsa A.

Si enim nom, vel aequalis est, vel maior. Aequalis
quidem non-est B ipfl A, nam I ad utramque ipsa-
rum 4, B eandem haberet rationem (V. 7.). Non
habet vero, mon igitur aequalis est . ipsi B. Sed
heque maior est B ipsa 4, nam I' ad B minorem ra-

maor eadem sive nequalis, minor de magnitudinibus et ratio-
nibus divexso provsus seasu dicuntur, ut.ex Def. 5. et 7 hu-
ius libri’ patet. Ope igitur harum examinemus demonstratio-
nem propositinis decimae, in qua vis ratiocinii haecc est: si
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doyoy eiyev neg wpos ¥ A. Ovx &yee 3k, ovz o
peilov éove 10 B 100 A. "Edeiydy 0t ove ovdi i,
&aivoy dow dott 10 B tov A, Tuiv cpe m1gds w
wore, xet 7 EEig.

HPOTAZIY .

Of 16 avtw Aoyot oi «urol, Xud dilyioes eloiy
0 «trol. ‘

"Lotwoay ydo g priy 16 A npos To B ovrac 1
I' cgog 10" d, vig & 16 I ngés 10 A otrrws w0 £
ngog w0 Z* Aiyw ore fvriv wg 10 A srgue 10 B ot-
twg 10 I mgbg 19 Z.

Eivjg%e yep tév piv A, I', E iodzs aoke
o 1d H, 6, K, wiv B, 4, Z &iia & &g
ioants modhumdcore va A, M, N.

Kai imei Zouy vi¢ 10 A stgog v B otrwe v [
ngos 70 4, ral eidyara iy piv A, I iowns a0k
Acardoie 7@ H, O, 1iv 0t B, 4 @i & dvvper iod-
xtg noldanddore ¢ A, M- & dou vnepéyes 50 H
v A, vnepiyet xei 10 @ o0 M+ xai & iooy, ioof
xat & Sarrov, &urtor. Ik, Enei dorry os rol
5100c 10 A ovrwg wo K wgds 16 Z, xal eiliata 1
ptv I', E iocug nokiaiddou Q»za'. 0, K, v &4

fuerit 4=H, foret A:I'==B:I', unde sumtis ipsarum A.?
quibuscunque aequemultiplicibus, et sumta gnavis multiplid
ipsiuy I', si maltipiex ipsins 4 maior fuerit multiplici ipii‘f’
I', et (V. Def. 5.) multiplex ipsius B maior eadem mult-
plici ipsius I. Sed, quoniam ex hyputhesi A /'>E:'['
erunt ex V. Del. 7. quaedam ip:arum 4, Baeqlnunlﬂ'-ipl""'
et quaedam muliiplex ipsius I tales, ut multiplex ?'Psiu!./
maior sit multiplici ipsius I', at multiplex ipsius B non Mot
sit multiplici ipsius 2 haec autem propositio directe repughd!
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tionem haberet quam ad "4 (V. 8.). Non habet vero,
non igitur maior est B ipsa 4. Ostensa autem est
neque aequalis, minor igitur est B ipsa 4. Ipsarum
igitur ad eandem etc. .

PROPOSITIO XL (Fig 321)
Quae eidem eaedem sunt rationes, et inter se sunt
e_aedexh. .

Sint enim ut 4 ad Bita I' ad J/, ut vero I' ad
A, ita E ad Z; dico esse ut A -ai Bita £ ad Z.

-

!

Sumantur enim ipsaram A, I', E aeque multi-
plices H, 6, K, ipsarum vero B, 4, Z aliae u-’
cunque aeque multiplices A, M, N. .

Et quoniam est ut £ ad B ita I" ad A, et sumiptac
sunt ipsarum .{, I’ aeque multiplices H, @, ipsarum
vern . B, A aliae 'utcunque aeque multiplices .f, M;
si H superat ipsam [, superat et © ipsam M; et si
aequalis, aequalis, et si minor, minor (V. Def. 5.).
Hursus, quoniam est ut I' ad S ita E ad Z, ct sump-
tae sunt ipsarum I', E aeque multiplices @, K, ipsa-
rum vero J, Z aliae utcunque aeque multiplices M,

praecedenti, quare 4 non est aequalis B. Pergit demonstratio
sised neque minor est 4 quam B, haberet enim A ad ' mi-
norem rationem, quam B: atqui non habet minorem, nonm
igitur 4 minor est quam. B“ Hic dicitur: haberet A d 7
misorem rationem quam B ad r, sive, quod idem est, ha-
beret B ad I' maiorem rationem quam A ad I, hoc est (V.
Def. 7.) forent quaedam ipsarum 8, 4 aequemultiplices, et
quaedam ipsias I' multiplex talis, ut multiplex ipsius B8 maior
sit. multiplici ipsius I, at multiplex ipsius 4 uom maior sit
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Z diie @ frvyey lodxnig moAdamldoic va M, N &
dop vmegiyer 10 @ rov M, vmeoiyer xet vo K 100
N: xui e ooy, ioov: uai &l éhaocoy, Eiuvcoow. "Aiie
&l vnegéyer 0 O Tou M, vmeoéiyes xak wo H vob .t
xai & igoy, ioov: xai sl Elutror, ElaTrowvt woTE v
& vneoéyst v0 H tov A, vaepéyse nai 7o' K 30t N
xai & ioov, icov: al sl &larrov, flerroy. Kol i
v¢ piv B, K vov A, E icdzig qoddenddowne, o b
A, N 1y B, Z dida & érvyey iocxeg no).)aﬂt)a'ams
Zory doe e 10 A qipog 0 B ovtws 7206 E :pos w

\

Z. Oi dpo 1w a’uzw, xul Ta £8i¢,

NPrPOoOTAZIX .

"Edv % onoowoty pepidy cvdloyov Forer ws iy
TGy rydvuivay stpog v Tow émouivay, oUtws GaayTt
Td Tyovueve ngdg aravre 1 éxoueva.

"Eorwouy 0M10GaoUY peysfh, (.mc)o;/ov, v A, B,
Ir,d, E, Z, we 70 A 11008 16 B otirws vo I mgd
16 4 rui w6 E 7o 10 Z* léya 6ve lotiv ws w8 A
71003 16 B ovtwg t¢ A, T, E ngog 2¢ B, 4, Z

Eidjgdo yio wév uiv A, T, E lecus nois-
ghdow ¢ H, O, X, vov 8¢t B, 4, Z drie ¢ i
xev iodxeg mordanidae @ A, M, N.

‘multiplici ‘ipsius I’, et ostendendum fuit, hoc nmmgeam con:
tingere posse, si sit A:I'> B:I': demonstrandum igitur fuity
in hoc casu multiplicem ipsius A semper superare maltiplic
* cem ipsius I'y si aequemultiplex ipsius B eandem superet; hoe
cnim osienso, manifestum esset,. mom posse esse B: Iry>A:1,
h. e. non posse eise £: "¢ B : I, Minime autem hoc ostensul
‘est in demonstralione propositionis decimae, sed, si decimi
demonstrata esset, immediate ex ea deduci posset, verum sine
" eius 0pe non facils idem ostondetur, ut demonstrationem ret-
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N; si superat O ipsam M, superat et X ipsam N;
et si aequalis, aequalis; et si minor, minor (V. Def.
5.). Sed si superat @ ipsam M, superat et H ipsam
A et si aequalu, aequalis; et si minor, minor; quare- -
et si superat H xpsam A, superat et K ipsam N; et
si aequalis, aequalis; et si minor, minor. Et sunt
H, K ipsaram A, E aeque multiplices, .f, N vero
Jpsarum B, Z' aliae ntcunqué aeque multiplices ; est’
dgitur ut A ad B ita £ ad Z (V Def, 5.), Ergo
cidem etc. . o

PROPOSITIO XIL (Fig. 322)

Si sint quotcunque magnitudings proportionales, erit
ut una antecedentium. ad unam consequentium, ita
. omnes ‘antecedentes ad omnes consequentes.
Sint quotcunque magniiudines proportionales 4,
i B, T 4, Ey, Z,ut 4 alBitalat . d, et F ad
Z; dico esse ut . ad B ita 4, I'y E ad ipsas B,
4, Z
Sumantur enim ipsarum A4, I', E aeque multipli-
ces H, O, K, ipsarum vero B, 4, Z aliae utcunque
aeque multiplices .1, M, N.
N
" ot patebit. Quare demonstratio decimae legitima non est.
Y Videtar aotem is, qui demusirationem decimae, quae jam
" habetur, posuit vice eius, qnam Euclides vel Endoxus dederat,
deceptus fuisse transferendo id, quod manifestum est magnitu-
dinibng ad rationes, magoiudioem sc. quamivis non posse si-
mul maiorem et minorem esse alia. Quae eidem aequalia, et
intet se sunt acqualia, axioma est maxime cvidens, si de
magnitadinibas mu:lhﬂ:nmr, Euclides aatem co mon wtitur ad

ostendendum, rationes, quae eidem rationi sunt caeden, inier

N
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Kai 2nel oty wg 10 A stpog 6 B otiwwg v [
‘ngog 6 4 xut ©0 E ngog w6 Z, xai sihyara e
utv A, I', E loiztg mollendioe vé¢ H, 6, K,
sy 0t B, 4, Z dide & érvyey {06XIS STOALE:IUaE
vai A, M, N & doo vicoiyee 10 H T0v A, v
st xal 0 @ 100 M, xai 10 K 106 N- xai & ioor,
ooy xal & Efiaoocov, Jhudeov. “Jlgre xai & tae
ée8 10 H vov 4, veeepiyer v 1@ H, 6, K wr
A, M, N+ z¢l &l foov, foe xat ¢ &\acooy, Eldooors.
Kt dore w0 piv H zei od H, 6, K tot A xui s
A, I, Elocung nokieaidore Lredryeg v g oao
oLty peyldn oaceorvety peyedav iowy T6 I,
E2coToy o1V f0dzts Todla1ldone , OGasTALGION foit
& 1oy peyedav dvos, rtoourrasiidoie £otat a1
ndrre 1oy auvrey. A 1d-evrd &) et 10 A
r¢ A, M, N 1t B xci vy B, 4, Z .iccug
noAdwsthiater fory dpe we 16 A mgos 1o B, o
1w« A4, I', E sigog vé B, 4, Z. 'Edv dpa 7 o 1

ouovy, xut td EE7g.

HNPOTAZIY 4.
» 1 - \ ’ » v .«
Edv mpwtov mpog devregor 1ov avrow yp 400
. \ 1 ’ ;

Gl TQTOY TQOS TETUPTOV , TO'Toy &% 100G TETWQIV

‘- ar ., M ' N e, . "
llflb“‘l’“ AO}’O'V 1:7'/ ’I;‘.’”Q STEfLLTOY YOG Ertoi X

- v Lt . w ot . o et
sgitoy s1gog deviegoy peiore koyoy Eler yaep nep
TV 51905 EXTOV.

- \ . ' N N
Hoctwy piv yio 16 A moos dedregoy 10 B 1w
Vo "t ' \ \ ’ . 10

avrey fyéva ioyor xui tgitey 1o I apng rércgror ©

D ' N 12> e

4, reoror 8t 10 I 5196¢ witepror 10 A psiSors W

se easdem esse, sed hoc explicite demonstrat in V. 11, Hee
Simson. aliam  Prop. V. 10. demonstvationem dedit, gui®
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Et quoniam est 4 ad Bita I'ad 4 et E ad Z,
et sumptae sunt ipsarum A, I', E aeque multiplices
H, 6, K, ipsarum vero B, A4, Z aliae utcanque
aeque multiplices A4, M, N;si H superat ipsam A,
superat et © ipsam M, et K ipsam N (V. Def. 5.);
et si aequalis, aequalis; et si minor, minor. Quirc
et si superat H ipsam , superam et /{, @, K ipsas
A; M, Nj et si aequalis, aequales; et si minor, mi-
nores. Et est H quidem et H, @, K ipsius A et
ipsaram 4, I'y E acque multiplices ; quoniam si sint
quotcunque magnitudines quotcunque maguitndinum
aequalium multitudine, singulae singularimn aeque mul-
tiplices, quam multiplex est una magnitudinum unius,

" tam multiplices eruut et omnes omnium. Ex eadem

-

e a- .

ratione et . et 4, M, N ipsius B et ipsarum B,
dy 7. aeque sunt multiplices ; est igitur us f ad B,
ita A, I'y E ad B, 4, Z (V. Def. §.). Si igitur
tint quotcunque etc.

PROPOSITIO XIL (Fig. 323).

Si prima ad secundam eandem. habeat rationem
quam tertia ad quartam’; tertia autem ad quartam ma-
iorem rationem habeat quam quinta ad sextam; et
prima ad secundam maiorem rationem hab:bit quam
quinta ad sextam. - o

Prima enim _.{ ad secundam B eandem habeat ra-
tionem quam tertia I" ad quartam /J, tertia vero I" ad
quartam 4 maiorem rationem habeat quam quinta K

éandem esse cum ea, duam FEudlides vel Endoxns dedorat,
nulius dubitat, quum ex ipsa definitione maioris rationis V.
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yor Yive ymee néuntoy vo E ‘wpds fxvey 10 L
Myw 67e xat mpdvoy vo A moog devregoy o B pu-
fova Aoyoy et gnep sédpmroy 10 E mrpos éxtovioZ

"Enel pig w0 I' ngog 6 4 ueilove lopor s
sineg vo E ngos ©0 Z+ iove vve vy piv T, E inc-
weg mohlanidow, vav 0t 4, Z e é Fvyer. ioivs
mollanddore, xal vo uiv 106 I’ moAdumidawoy Caeg
éres wov w0 4 molhasilwciov, To OF vov E siokis-
nhdatoy ToU Tov Z storlustlaciov ovy vaeofyet. Ei-
Mg, xai fove vav piv I', E lodzg sokiathien
td H, O, wiv & 4, Z drde & fruyey iouns wi-
Aendaote ¢ K, A, dicte vo piv H 100 K tae-
éxeev, 10 02 O 1o¥ A pyf vneplyeeve xai Gouniuaoy
pév dove w6 H w06 T, roacticsticotoy éora xan
M 09 A Jousiricioy & 16 K 10V A, roogrrciis-
otov faro xei 10 N 109 B,

. Kat_énel &oty we t6 A mgos 16 B otirws 10 T
mpos 10 4, xei eikyarae viv piy A, I iodug i
noanddowe ¢ M, H, 1av 8 B, d crie é &
lodxig torhanidow vd N, K+ & doe vrrepiye 0 X
voU N, vnegéyee sai v0 H 100 K- xai & igoy, woh
xoi el Sdaoooy, Hlagooy. ‘Titeoéyer 8 29 H w0t K

1. breviter et directe ostendatur. Ita autem habet: si 4:1
>B:;I, et A>B pariterque si [:B>I: 4, erit B4
8it enim 1) 4:T>B: I't eruntque (V. Def. 7.) quaedz
ipsarum A, B aequemultiplices, et ipsius I' quacdam yuuli-
plex, ita ut multiplex gquidem ipsius A superet multiplicem
ipsius J°, maltiplex vero B mon superet eandem. Sumaoiih
et sint ipsaram A4, B aequemuliiplices m.A, mB, ipsius ve

n

I multiplex sit 0 [, ita wt mAD> 0P, al'mB<
mA>mB, adeoque A> B (V. Ax. 4.). Sit 2) r:B>T:4

7. Fstigiw
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id sextam Z ; dico et primam A ad secundam B ma-
jorem rationem habituram esse quam quintam E ad
sextam Z. '

Quoniam enim I ad 4 maiorem rationem habet
gam F ad Z, suct quaedam ipsarum I', E maulti.
plices, ipsarum vero 4, Z aliae utcunque aeque male
tiplices; ita ut ipsins I' multiplex ipsins 4 multipli=
cem superet, ipsius vero E multiplex ipsius Z mul-
Aiplicem non Snperet; Sumantur, et sint ipsarum [
.E aeque multiplices H, ©@; ipsarum vero J, Z alise
utcunque aeque multiplices K, /; ita ut H quidem
sipem K superet, ipsa vero 6 ipsam ./ non superet;
let quam mualtiplex est H ipsius I'y tam multiplex sit
let M ipsius 4; quam vero multiplex K ipsius 4, tam
i maltiplex sit. et N ipsius B. ,

|

| Et quoniam est ut 4 ad B ita I' ad 4, et sumptae
(sunt ipsarum 4, I' aeque multiplices M, H, ipsarum
vero £, d aliae utcunque aeque multiplices N, Ky
';li superat M ipsam N, superat et H ipsam K; et si
‘qualis, aequalis; et si minor, minor (V. Def. 5.).
i Superat autem H ipsam K, superat igitur et M ipsam

trit B<A. Erunt enim (V. Def. 7.) qu;edam ol’, mB, m4

ulia, ut n'>mB, at ol mA, adeoque ovit mB<m4, et

<
| B4 (V. Ax, 4.). Atque iam, demonstrata V. 10., ut porro
! ! observat Rob. Simson. , facile demoustrabitur ea propositio,
-4 quae i valgari ejus ‘demonstratione tacite supponitur. Nempe,
"#'4:P>B:P, et sumantur utcunque mid, mB, nl', sitque
P mB>al, erit etiam m A>al. Nam ob A: I'>B: T, erit
! (xV. 105 4> B, adeoque mA>mB, und., % mB>nrl,
* nato magis evit mA>n I,

|
|
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vimepfyer dpu xai 70 M 109 N, I 3i O voi Aoy
vstepiyer xad ot ¢ piv M, O vuv A, E iwn;
noideticae, va 02 N, A 1oy B, Z dlia & &y
lodxte morhandaoie: %0 doa A sipoe ¥o B peilor
doyoy &yac yimep vo E noog 10 Z. ’'Edv doa mestor,

Vo e
noe ra E5yg.

'
IIPOTAZXIZY ..

"Edy moarov: mgog Ssursgoy 101 atiroy &y hop
sel Toitov nmpoc véragrov, 1o O sgaivov Tob FemNr
peiboy 7 xai ©0 Jevregoy ToU TsrdgrOv gusijoy forek
xev igov ,.icoy zav &iadoov, iaocov.

Agdiror yép 6 A moos detirsgor v B tov ct-
tov dyévm loyoy xai toirov vo I' mgog reragror ©
d, peilov 8¢ iovw 10 A 109 I’ Aiyw 6te wui %6 B
vou A peijov éonev. :

'Exsi yop peisov éote vo A voi T, éido 8: 6 &y
péysdog w6 B 26 A doa meds 10 B peilove iop
fget fnee o I mpos vo B. Sl & w0 A mgoc v
B, oiitwg w0 I' mpos 10 4 xai vo I coe meos wd
peilove Adyoy #yet gmep vo I moos vo B. Hgssd
O ¥0 av1d peifove Adyoyw &yer, éxeive &havrov o
Barvoy dga vo 4 vov B wigre psifoy dow W B
vo0 4. '

.

PROPOSITIO XIL

Patet, hane propositionem tum saltim locum habere, ® |
magnitudines, de quibas sermo est, omnes sint ciusdem g
neris.

PROPOSITIO XII

.
Obs, In. versione latina, monente Rob. Simsor, 7%

posuimus, oL in  graeco textu esi: et multiplex [ suptt
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N. [Ipsa vero O ipsam _1 non stiperat; et sunt M,
O ipsarum 4, E aeque multiplices, ipsae vero N,
A ipsarum B, Z aliae utcunque aeque multiplices;
ergo A ad B maiorem rationem habet quam K ad Z
(V. Def. 7.). Si igitur prima etc.

f

PROPOSITIO XIV. (Fig 321)

Si prima ad secundam eandem habeat rationem
quam tertia ad quartam, prima vero tertia major sit,
et secunda tertia maior erit; et si aequalis, dequalis;
et si minor , minor. : ‘

Prima ‘enim A ad secandam B eandem habeat ra-
tionem quam tertia I’ ad quartam 4, maior autem sit
A ipsa I'; dico et B ipsa 4 maiorem esse. *

Quoniam enim maior est A ipsa I', alia autem ut-
cmque magnitudo B; ergo 4 ad B maiorem rationem -
habet quam I" ad B (V. 8.). Ut autem A ad B, ita
I' ad 4; et I' igitur ad 4 maiorem rationem habet
qum I"ad B (V. 13.). Ad quam antem eadem ma-
iorem rationem habet, illa minor est (V. 10.); minor
igitur 4 ipsa B; quare maior est B ipsa 4.

mnhiplic.em ipsius 4 etc. sed sd rem accommodatius: ita, ut
superet eto, Caeterum Simson hoc addit

Cor. Et si prima ad secundam maiorem ratignem ha-
beat,” quam tertia ad quartam: tertis autem ad quartam ean-
dem rationem habeat , quam quinta ad sextam; similiter osten-
detun, primam ad secundam wmainrem vationem habere quam
quintam ad sextam. (Ad hoc corollarinm facile illud redu-

citwr, quod Clavius lhic habot: siA:B=C:D, e¢ C:D<E:F,
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‘Ouoiwg 0 deifouev 61e xiv fcov o 1¢ AT,
feov ot zeé 70 B 1@ 4 xzav &lacoov y 10 A wr
I, facoov éorar, xai v0 B 100 4. Edv dge api- |
Tov xal Ta TS, |

NMPOTAZIX .

Td pion toic worvrng moliunleaiorg Toy cuics
Tyee Aoyov, Angpdévia xardiinla. ‘

"Bote yag iloaug modlanduotoy 1o AB voi I' xi
vo JE tov Z' Jéyw o1 oviv ag vo I' ngos 102
otrag 0 AB npos 10 AE.

'Enei pcp iddxts ioti moddamidaoy 1o AB soi
I xal 20 JE 100 Z' Goo doa doriv &v o AB pe-
y€dn ioe @ I', zocaire xai &v vy AE foa A
dvgicd0 10 piv AB eic va 7 I’ psyédy ioe, 1
AH, HB, OB, 19 8t AE ¢ic 1¢ ru Z ioc, s JK
KA, AE- {oree & ioov vo nhidos viv AH, HY,
6B i siade vév 4K, KA, AE. Kui taciiw
ioti ¢ AH, HG, BB drdijlots, dove 8¢ xai 1 4K
KA, AE ica ailjlorgs vty dow ws 1o AH “909
to IK otrwg 16 HO noog w0 KA, ual w0 OB ngis
%0 AE fovar dpa xai ws & Tow owm'wv “9°~
&y oy éno;mmw ovtug dravie 'ta r;/ovuera ﬂom
dnavre To éno,uera' forty doa we vo AH s1gos 1

4K ovtwg vo AB nqog 20 AE. “Isov 8% o ,uwAH

orit ot A:B<E:F. Aliud autem, quod Clavius addit, 00‘?1‘
" laviom non bhuc pertinet. Habetusr jllud infra in 'PP_'“”‘“
PI'OP- 60)‘ -

PROPOSITIO XIV.

Casus duos posteriores expressis verbis ita demonstrat R"k’"
8imson, 8i £4:B=<Tld, sitque A=T, erit A:B=4:4 (V.
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Similiter estendemus et si aequalis sit A ipsi T,
sequalem fore et B ipsi 4; et si minor sit A ipsa I,
minorem Fore ¢t B,ipsa 4. Si igitur prima etc.

PROPOSITIO XV. (Fig. 325

Partes inter se comparatae eandem hsbent rationem .
quam earum aeque multiplices.

Sit enim aeque multiplex AB ipsius I'ac .dE ipsius
Z; dico esse ut I' ad Z ita AB ad 4E.

Quoniam enim aeque multiplex est 4B ipsius I’
ic 4E ipsius Z; quot in AB sunt magpitudines ae-
quales ipsi I', tot sunt et in .4FE aequales ipsi Z.
Dividatur 4B in magnitudines ipsi I" aequales 4H,
H8, OB, AE vero in AK, KAy AE ipsi Z aec-
quales; erit aequalis multitudo ipsarum AH, HG, OB
moltitudini ipsarum 4K, K4, AE. Et quoniam ase.
qules sunt 4H, HO, ORB inter se, sunt autem et
4K, KA, AE sequales.inter se; est igitur ut 4H
W 4K ita HO ad KA, et OB ad AE (V. 7.); erit
igitur et ut una antecedentium ad unam consequentium» .
ita omnes antecedentes ad omnes consequentes (V. 12.);
est igitur ut AH ad 4K ita AB ad AE. Aequalis

1)y sdeoque Be=d (V. 9.). Sit porro 4:B==I:d, et sit A
<T, wit I'> A, et, quoniam I':4=A:B, erit 4>8 pw
tisam ptimum, qui est in textu graeco,
Cor. Clavins hoe addit corollarium: of A: B=1" 4, site
que By e=< 4, erit ot 4> =< TI. Quod breviter ita de
: monstrari potest, Si A: B—-l‘xl. erit et inverse (Pmp B. i
Eaclid. Element. P. I 1
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se T, 10 &} AK'm'Z'i'(mv dox we e I' mpos %0
Z obrwg 10 AB mgos vé 4B Ti doa pégy, sl

Tu £ERe.

InNPOTAZ1Z &.
" "Eav tégoage pueyidn dvaioyov 7, xal el
uvdhoyor fotat.

"Eotw téocape usyidy aveioyov, ve¢ A, B, T,
4, we 10 A ngog 10 B ovrwg 10 I' mgoc %0 &
Aéiyw ot wdl veAddE avddoyoy forev, e w0 A mpos
v0 I ovtws vo B mpds 10 A.

_ Eiljyde ydg 1iv piv A4, B lodxig sorhemlaos
va E, Z, vay 0t T, 4 dida & e"ivxw {gamg mok-
*unicote @ H, G.

Kul énai lodxig o1t smoddemidooy o E voi A
xe¢) 720 Z vov B ) rd Jé péon Toig wocwTwg ok
Thu6iotg TOV «vTOY ayet ).o;fov qu.v&wfm xatalirie
éory dpa lwg 16 A ngos w0 B otirwg vo E mpos 1o
Z. ‘D¢ & v6 A mpos 16 B ovrwg w0 I ngog 10 £
xal o¢ doo v0 I’ wpds 10 4 oirag vo E sgos 10 Z
ey, et va H, O oy T, 4 ioanig Eovi solde-
nddoras ¥orey dpn’ we o I' mpos 0 A4 ovirwg wH
mgde 70 O. ‘'S¢ O 10 I mpos v6 A ofwwg 50 E

Excursu ad hunc librum) B: 4=4: I, unde ex V. i1 con-

' . stat propositum.

PROPOSITIO XV.

" Obs Per partes in hac propositione intelliguntur panet
aliquotae (cf. dicta ad V. Def. 2)‘ Asserit itaque haec pro-

po!mo, esse A: Bi::p.AxpB vel A -i-B_A :B. Addi aotem
P
potest, quod habet Pfliderer, (Expont et Dilucid, libii V'
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autem AH ipsi I', 4K vero ipsi Z; est igitur ut I’
ad Z ita 4B ad 4E. Ergo pattes. etc.
.' N \

PROPOSITIO XVL (Fig 32.)
Si quatuor magnitudines proportionales sint, et ale
terne proportionales erunt.
Sint quatuor magnitudines proportionales' 4, B,
I's 4, ut 4 ad Bita I' ad 4; dico et alterue pro-
portionales esse, ut 4 ad I' ita B ad 4.

Sumantur enim 'ip.samm A, B aeque multiplices
E, Z, ipsarum vero [’y 4 aliae utcunque aeque mul-
tiplices H, 6. . '

- Et quoniam aeque multiplex est E ipsius A4 ac Z
ipsins B; partes autem inter se comparatae eandem ha-
bent rationem, quam earum aeque multiplices (V. 15.);
ergo ut 4 ad Bita Fad Z. Ut autem A ad B ita
I'ad 4; ergout " ad 4 ita K ad Z (V. 11.). Raur-
susy quoniam A, © ipsarum I, 4 aeque multiplices
sant; est igitur ut I' ad A ita - H ad @ (V. 15.). Ut
atem I' ad Jita E ad Z; ergo ut E ad Z ita H
ad @ (V, 11.). Si autem quatuor maguitudines pro-

§ 45.), etiam partes sequealiquantas eandem rationem habere,
§um magnitudines ipsas. . Sit nempe p. R=4, p.5=B, seu
l f

:;'A» S%B, erit (ex V. 15.) R:S=pR :pS, vel R:5=
A:B; pariteryue ‘(ex V:15) R:S==mR:mS, seu R:S=m
m ,
~A:7B, unde (V. 11.), 2A: TB==A:B. |
P p _ PP

PROPOSITIO XVI,
Obs. Applicari potest haec propositio tmtum , ubi om~
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seos ¥0 Z- %0} we doa 76 E wpog 10 Z ovrag w H
nigde 76 6. 'Ecy 3t viotupe peyédy avdloyoy § w
& moasov tov Tpitov usifov 7, xal vo devwegoy wi
tezupiov usifov doras. xdy loov, ioovs xd» &hudoor,
¥lagaoy. Ei dou vmepiye 30 E vov H, vwepéye acin
Z vov O xat sl iooy, idov* xai &l édazvoy, EAasrov. Kl
dore 3¢ uly E, Z viv A, B louxig stodianhaow,
v & H, © wv I', 4 dlia & érvyew lodxig sokia-
wldotar dovy dpa wg w0 A sipog 10 I ovrws w0 B
moos vo 4. 'Edv dge tévsnga xal ve éfrg.
IPOTAZHRZ .

"Eav ovpxsipeve peyidy avaloyoy g , wab duwipe
Sivia dvdloyoy fotal '

"Eotw ovyisipeva. peyidy aviloyoy ¢d AB, BE.
T4, AZ, os v6 AB ngos v6 BE otivag vo I'dnpes
w0 4Z- Jéyw ot ol Saigedévva dvaloyor Iover, o
20 AE npog v0 EB oirwg 0 ['Z mgog vo Z4.

EBiljg9e ydo viv utv AE, EB, I'Z, Z4 -
xig soAdamddoie v¢ HO, OK, AM, MN- vir &
EB, Zd élie & &tvyey icexig nolramthaoe, vd KE
NITL. ‘

Kol el doduts éovi ‘mollamidaoy ¢ HO i
AE acl v0 OK v00 EB: loazig dpa doti noAlamia-
awr 76 HO v0i AE el w0 HK o6 AB. 'loxis
& lorr mo.acaidciow ©6 HO 105 AE xal v0 AN

nes quatuor magnitudines sunt eiusdem generis. De corollario
‘& vulgo adiecto vide ad Prop. A. in Excursu ad huuclibrom.
PROPOSITIO XVIL

Aliter haec propositio ita efferri potest: si quatuor magei-
tudines proportionales sint, et Prima earum maior est, quam

’
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i Z n{ pomona!es sint, prima autem maior sit tertia, et ee-
cunda maior erit quarta; et si aequalis, aequalis; et si
. minor, minor (V. 14.). Si igitur superat E ipsam H,
superat et 7 ipsam ©; et si aequalis, aequalis; et si
minor, minor. Et sunt E, Z ipsarum A, B aeque
multiplices, H, @ vero ipsarum I', A aliae utcunque

' seque multiplices; est igitur ut 4 ad I'ita B ld 4
:} (V Def, §.). Si igitur quatuor etc.
#
[m

PROPOSITIO XVI (Fig 327.)

§i compositae magnitudines proportionales gint, et
divisae proportionales erunt.
~ Sint compositae magnitudines proportionales 4B,
. BE,Id, AZ, ut AB ad BE ita I'4 ad 4Z; dico
i et divisas proportionales fore, ut 4E ad EBita I'Z
w24, '
e Sumantur epim ipsarum AE, EB, I'Z, ZA4 ac-
., que multiplices H&, 6K, AM, MN; ipsarum vero

Et quoniam aeque multiplex est HO ipsius AE ac
OK ipsius EB; aeque igitur multiplex est HO ipsins
AE ac HK ipsius.AB (V. 1.). Aeque autem multi-
plex -est HO ipsius AE ac AM ipsius I'Z; aeque

Y
E
. '

secunda, adeoque etiam (Prop. A. in Excursu ad hunc librum)
tortiz maior quam quarta: erit etiam excessus primae super

w sscundam ad secundem, ut excessus tertiae super quartam ad

quartam, Cf. Pheiderer. L. c. p. 21.
' Cor. 1. Si quatuor magoitudinum A, B, C, D, bime
o fuering in eadem ratione, cdfpmm A minor quam secunda

EB, Zd sliac utcunque aeque multiplices K=, NII.
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100 I'Z: lodug dpo Zotl moldamddoioy vo HK vov
AB xdi to AM 200 I'Z. Udlw, &vel iodxg ol
nodianhaotoy v0 AM voi I'Z xal vo MN voit Z4.
ioaxeg doa fovi maldamAdoioy vo AM 309 I'Z agi t
AN 106 I'd. ’Iodxig % v woldamwAdowoy va AM
‘w00 IZ xat 10 HK voi AB: lodxig cdoa éovi molia-
nwidoovy 50 HK w00 AB %0t w0 AN w00 I'd s
HK, AN doa sav AB, I'4 icaxig detl mollamwicone
Nddw, e iogxig iotl morlemidoioy €0 OK wov
EB xai. 50 MN w00 Zd, iou &t xai w0 K= voi
EB iodus mollamidcioy xai 16 NIl vov Zd4 i
ouviediv 10 OF vou ER louxic éovl nollamhacioy
xai 70 MIT vo6 Zd. Kui énel ionw oig vo AB nos
70 BE ovvwg vo I'd ngog 16 A7, xad eirymrar oy
mv AB, T'd lsaxig moidanldoig vé HK, AN,
wav 0 EB, Zd4 dika & &yyey iodxsg sroddumic-
o vi. OF, MII- & dpa vneéyse v0 HK vov 65,
dregéyee xai vo AN cov MII- xai & ioov, fgov wai
&l favrov, Hlatvoy. ‘Tnegeyézw &y 16 HK zoi 62,
%ok x0ev00 dporgedivios voi OK, Ynspiyes dpa xui
w0 HO vov KE. " AM & vnepéyse s0 HK woi 65
vnegiyer xal 56 AN vo6 MII- vnepéyse doa xai 30 AN
100 MII, xal xo1voy dipaigedéviog vou MN vimepeyet
xui 10 AM w00 NII* dcvs el ynepéyee 10 GH wov
K=, vnepéyee xai vo {M v NI, ‘Opoing &y dei
fopey ore wdv ooy i w0 HO v K=, ivov éoras %ol
v AM 26 NII' ydv éharvoy, élavtov. Kai dove %

B, adeojue etiam (Prop. A in Excursu) tettia C minor quim
quavta D erit etiam inverse (Prop. B in Excursa) Bid==
D:C, ubi iam B> A, et D>C, adeogue B—A: A==D—C:C
CL. Plciderer. 1. c. p, 23. ‘
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fgitur multiplex est HK xpsms AB ac AM ipsivs I'Z
(V. 11,). Rursus, quoniam aeque multiplex est 1M
ipsius I'Z ac M N ipsius ZA; aeque igitur multiplex
est AM ipsius I'Z ac AN ipsius I'4 (V. 1.). Aeque

autem multiplex erat AM fpsing I'Z ac HK ipsims

AB; aeque igitur est multiplex HK ipsius 4B ac"

AN ipsius' I'd (V. 11.); ipsae HK, AN igitur ipsa-
rum 4B, I'd aeque sunt multiplices. Rursus, quo-
nipm aeque mypltiplex est @K ipsius EB ac M N ipsius
Z4; est autem et KX ipsius EB aeque multiplex ac
NII ipsius ZJ; et composita OF ipsius EB aeque
est multiplex ac MIT ipsius Z4 (V. 2.). Et qudniam
est Wt 4B ad BE ita T'4 ad 4Z, et sumptae sunt
ipsaum 4B, I'4 aeque multiplices HK, AN, ipsa-
rom vero EB, ZA4 aliae utcunque aeque multiplices

MII; si superat HK ipsam OZX, superat et IN
lpsam MIT; et si aequalis, aequalis; et si mmor, mi-
nor (V. Def. 5.). Superet antem HK i 1psam 6=, et
communi ablata @K, superat igitur et HO ipsam K=.
Sed si superat HK ipsam GZF, superat et AN ipsam
MI1; superat igitur et AN ipsam MII; et -communi
MN ablata , superat et AM ipsam NII; quare si su-
perat HO ipsam KZ, superat et .{M ipsam NII. Sie
militer ostendemus et si aequalis sit HO ipsi K5, ae~
qualem fore et A M ipsi NII; et si minor, minorem.
Et sunt HO, AM ipsarum AE, I'Z aeque multipli-
ces, K=, NIl vero ipsarum EB, ZA aliae utcunque

Cor. 2. .Generatim igitur, ¢i duae magnitudines inae-
quales A et B candem mutuo habeant rationem , quam alias
duae inaequales C et D: differcntia quoque duarum. priofim
it ad earundem minorem, uti differentia duarum posterio-
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piv HO, AM siv AE, I'Z loizss soldaniiom,
sd & K=, NIl viyv EB, ZA dlla & stvyer iosms
. noMlamidosa: fovey dow ug v AE smpos se EB e
sws %6 T'Z ﬂeac ¥a Zd- "Edy doa evyzsipsve, i
va éiis.

HNPOTAZIZ .

"Edy Swjonuive peyédy cvaloyov s, wui ovme
Jévia avaloyor fovar.

* Eoto dmgqpeva yereq‘hg d‘valoyov, zd AE, EB,
Iz, Zd4, os 30 AE ngos 56 EB ovras v IZ
ngog %0 ZA4 Aéyw ote xei ouvredévra avaloyoy iovw,
ois w0 AB sipds %0 BE otirug 30 I'4 meos 6 ZJ.

El ydo m doxev g w0 AB mpos w0 BE eivw
so I'd ngos vo Zd feres wg w6 AB meds so BE
ovswg w0 I'dy fvoe ngog Haooov v 00 AZ, o o5
psICov.

*Eozw rrqocsoov ugoc fiacooy v AH. Kol bni
dostv us 6 AB mpoc w0 BE ovvig w0 I'A npés v
AH, ovyxsipeva meyédy cvdloyoy iovers wswe wi
dixigsdivin dvddoyoy iovwe iotw dpa e 6 AR
ngos v0 EB, ovvwc v T'H neds w6 HA. ‘Tnesss-
voe 0 i o ®o {ﬂ‘]’ neds o ER ovvmg vo IZmo
v Z4- xol &g dpa w0 I'H mpoc v6 HA oveas s

fum ad ipsam minorem; vel etiam inverse (Prop. B in Ex
cursu), ‘minor duarum priorum erit ad ipssrum differontism
- uti minor dustum posteriorum ad earundem differentiam. Bre
viter, si A: B==C:D, erit etiam dividendo
vel divisim A~B:B==C—D:D, seu B;: A~B=D:C~D
vol B—A:A=D--C:C, sou A:B—A=C:D-C.
cl Pheiderer. 1. c. .
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seque multiplices; est igitur ut AE ad EB ita I'Zad
ZA4 (V. Def. 5.). Si igitur compositae ete.

PROPOSITIO XVIH (Fig 238)

Si divisae magnuitudines proportionales sint, et com.
positae proportionales erunt. V

Sint divisae magnitudines proportionales 4E, EB,
T'Z, Z4 ut AE ad EB ita I'Z ad ZJ; dico et.com.
positas ‘proportionales fore, ut 4B ad BE ita I'd
ad Z4.: .

Si enim non est ut 4B ad BE ita I'4 ad Z4;
erit ut {/B ad BE ita I'J, vel ad migorem ipsa 427,
- vel ad maiorem. '

Sit primum ad minorem 4H. Et quoniam est ut
AB ad BE ita I'4 ad 4H, compositae magnitudines
proportionales sunt; quare et divisae proportionales
erant (V. 17.); est igitur ut 4K ad EB ita I'H ad
"H4. Ponitur autem et ut AF ad EB ita I'Z ad Z4;
- utigitar ’H ad Hd ita I'Z ad ZA4 (V. 11.). Maior
aatem prima I'H tertia I'Z; maior igitur et socunda

PROPOSITIO Xvit. -

Obs. Fa sane satis breviter demonstraratur V. 18. dnm-
modo swmere liceat propositis tribus nugnuudxmbns. quarum
duze saltim sint eiusdem generis, quartam semper existere ipsis
proportionalem, Verum enim vero, quamvis Clavius id pro
sxiomate sumi posse censeret, dudum tamen Saccherius in
Eaclide ab omni naevo vindicato p. 111. 1q. indecorum huie

Wumto nasvum inesse confessus est, cui quidem mederi ille,
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I'Z ngog v6 Zd. Meifov 3% 0 nowzoy so I'H roi
roitov 10§ I'Z: ptilov doo xai vo. devvegoy 1o Hi
100 vevigrov 108 Z4. ' AMd xai éhavroy, omsg iowy
adurcror: ox dow fotiyv og v0 AB mgog 10 BE of-
1ag ro I'd jpdg élacooy vov Zd. ‘Opoing O &
Pouv, Gve ovdk moos peifoyr mpog aveo dpa. Koy
doa dujoquive xai vd éing. '
ITPOTAZIZ 5.

'Edv o o ohoy me0s Ghoy ovtws dipougediy agis
dpatgePty, %ai 6 Mooy mgog vo Aoimoy &vas o
Aoy 7190g GAoY. '

"Eotw ydo wg 6oy v0 AB spos Ghoy 7o Id oi-
1wg uyaipedly o AE woos doaipediv vo I'Z ki
61t xai houndy 10 EB ngos honoy vo ZA iovw
Giov 10 AB mgoc ohov vo I'd. -

"Enst yag oty ug v0 AB mgog ve I'd otews v
AE ngog 6 I'Z sai tvelddt oc vo BA mgos 1
AE otitwg 90 A" s1pog vo I'Z. Kul el ovprsiper
peyidty dviloydy ove, uai JiageSévva avalepor
éotur ug doa 10 BE ngos v0 EA otvag vo 4Z 790
%0 ZI', xol dvaddet, og w0 BE 1908 70 AZ oV
at ex Rob. Simsonis et PBeidereri iudicio irrito proesus co-

natu tentavit. In eo autem cum Saccherio consemtit Bob
Simson., haud legitimam esse, ot a genio Euclidis abhonet

quae vulgo in Elementis habetur, propositionis hujus demos-

stratiouens,. Nunquam enim Euclidem aliquid in demosst-
tione propositionis sumere, quod non prius ostenderit, salun
" quod existere posse non perspicuum sit; ope esim propot-
tionis iucertae couclusionem certam clici mon posse. Alis
itaque demonstrationem substitujt Simson., quam, quamvis
prolixiorem,” legitimam et Eudidis genio magis conformes

ess6 inde maxime concludit, quod,. pariter ac Prop. 17 &
.
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H4 quarta ZA4 (V, 14.), Sed, et minor, quod fieri
nequit ; non igitar est ut 4B ad BE ita I'4 ad mi.
norem ipsa Z/. Similiter utique ostendemus neque
ad maiorem ; ad ipsam igitur. Si igitur divisae ets.

PROPOSITIO XIX. (Fig. 329.)

Si sit ut tota ad totam -ita ablata ad ablatam, ot
reliqua ad reliquam erit ut tota ad totam.
X ®
Sit enim ut tota 4B ad totam I'A ita ablata 4E
d ablatam I'Z; dico et reliquam EB ad rehquam
Zd fore ut tota AB ad totam I'4.

Quoniam enim est ut 4B 3d I'S ita AE ad I'Z;
et alterne erit ut B4 ad AE ita A" ad. I'Z (V. 16.).
Et.quoniam compositae magnitudines proportionules
sunt, et divisae proportionales erunt (V. 17.); ut igi-
tr BE ad EA ita JZ ad ZI; et alterne (V. 16.),
w.BE ad 4Z ita L4 ad ZI'. I'Jt‘ autem AFE ad

monstratur ope Prop. 1. et 2. haius libri, ita in sua hac de-
monstratione Propositionis 15. tum Prop. 5, tum uterque casus
V. Prop. 6. adhibeantur, quae quidem propositionis conversse
siot primae et secundac, neque ulli propositioni huius libri,
ut eum nunc hapemus, demonstrandae inserviaut, quin nullj
‘praetqrqulaﬁ‘n huic 38. inservire possint. Simwnis demonstratio, )
quam brevitatis- caussa symbolice expressam hic sistimus, haec
tt. Si fuerit A:B= C:D, erit etiam componendo A<B:B
=C+D:D. Sumantur enim aeque multipla quaecunque ma-
ghitudinum B, D, pariterque magnitudinum (A<4-B), (C+D),
V. & mB, mD, m(A+4-B), m(C+4D), pariterque aliae guae-

%
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s6 EA nods vo ZI. “S2% O vo AE spos v I'Z
otitwg Ynoxeirar ohoy o AB mpog olov vo I'4 ui
Aotnoy doe ¥0 EB mpog Aomoy AZ Soves ws dior
%0 AB ngog Ghov 36 I'd. 'Edy doa 3 xai i &i;

IIOPIZMA.

Kul 2nel 83eiy9n o v0 AB mpos vo I obrs:
w0 EB ngos v0 Z4* xal dvarial wg vo AB wpés
BE otwwg %0 I'd mipdg v0 ZA- ovyxeipsya dgu p-
7é9n dvddoydy iovey. "Edsiydy O wg v0 AB sy
50 »E otvag to AT npos w0 T'Z,’ xai owy v
aroéyuvee. 'Ex &) vovwov pavegoy, o3 ddy ovp-
peve pepédy dvdloyoy'y, xal dvaosgéparse dvii-
yov éovac 1), “Omep 050 dsitar.

1) Ita hunc locum babent edd. Oxoun. et Basil., cumqu
bus tesie Poyrardo consentit Cod. a. Peyrardus ex ingenty
ut videtur, locum ex Gregorii quoque sententia corupiss:
mum nec ope veterum oxemplarium restitueadum its mu-
vit: ual émal we v0 AB medc ro FA ovrws vo AE meskv8 [Z
wal évallef ws vé AB meos vo AE ovrws vo I'd apdé N 1z
ovyxelueva dow wey!dy dvdloydy forsv. 'Briylhy B2 as e 4B
nigos 10 BB ovtws 1o A1’ moos 10 Zd, xal ioviy avastplyer
% 7. & Quamvis autens fateamur, lectionem recoptam Vi
sam esse et omnino corollarium hoc non huc pertinere, 8%
cius demonstrationem, qua ad V. 16. recurritur legidms®
eM0, quoniam ita contra, ac res est, haec propositio uNI?
ad quatuor magnitudines eiusdem generis portinere videretar (U-
Clavias, Rob. Simson., PHeiderer. ad Kl’lllc locum) noluimdt |
tamen Peyrardi lectiones, ‘nulla mscptorum auctoritate mh
in textum recipere, prassertim quum vitia vulgaris lactioo) |
Lac rarioue non tollantur. Caeterum Edit, Banlecasis it
adhuc hic additamentum. hebet, quod, cum prorus not bu
pertineat, nec omnine ullius momenti sit, cum Oz
et Paris, omisimus, |

cunque nequﬁnultiplicea magnitudioum B, D v. & 1B, D

eritque vel r>m, vel t==m, vel r<m. Sit 1) rjmr ader

|
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T'Z ita pesita est tota AB ad totam I'd; et reliqua
igitur EB ad religuam 4Z erit ut tota 4B ad totam
.T'4 (V. 11.). Si igitur sit ete. .

N

COROLLARIUM

. Et quoniam ostensum est ut 4B ad I'f ita EB
-4 Z4; et alterne (V. 16.) ut AB ad BE ita I'4 ad.
- Zd; compositae igitur maguitudines proportionales
. sunt. Ostensum autem est, ut 4B ad AE ita AT ,ad.
_TZ, et est per conversionem. Ex hoc manifesttm
| est, 8i compositae magnitudines proportionales sint, et

. Per conversionem proportxonaleo fore. Quod erat de-

monstrandum. ‘

'1; que rBij , ot rD'_:mD. Qniim igitur m(Aef-B)>mB (V.
"’ Ax. 3.), erit ctiam, vel tanto magis m(A-B)> 1B, sodem-
. que modo m(C+D)> 1D, adeoque A4B:B=C--D:D (V.
- Def. 5.).  8it autem 2) v>m, adeoque rB>mB, :D>mD,
. ¢, 8i ab aequemultiplis magnitudinum A<B, C~D, nempe
2 m{A=B), m(C<-D) auferantur aequemultipla magnitudinum
B D, nempe mB, mD, relmquenzur aequemultipla mA,
mC magnitadinum A, B (V. 5.). Si autem a rB auferatar
mB, pariterque a 1D auferastur mD, relinquentur (r—m)B',
(x—m)D, eritque vel (r—m)Bx=B, et simul (r—m)D=D;
vel (r=m)B=nB, et simul (r—m)D=nD (V. 6.). 8it.a)
. (=m)B=B, et (r—m)D=D. Quoniam igitur A:B=C:D,
o+ et edam V. 4. Cor. a. mA tB=mC:D i e. mA:(r—m)B= .
' mC: (r~m)D, Hine, si mA>“=<(r-—m)B, erit etiam mC
=<(@r=m)D (Prop. A. in Excursu ad hunc libram.) Sic
- tutem b) (r~m)B=nB, adeoque etiam (r—m)D==nD. Quo-.

‘ viam jgitur A:B=C:D, erit, quoties mAD>=<nB, etiam
+ MC>=<aD i. e. iunctim iam sumtis casibus a et b, quoties

4

! /

l
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_ ITPOTAZIZ &

T 'Edv 9 voia pueyédy, xai dlha avrols fon 10 nlj-
Soc, avvdvo Aapfevopueve v Ti avte- doyn, dicw
8% 0 mputov oU vpitov meifoy §° wal 70 Tnugny
voU &tov ueilov Eorewr wal v isov, ioov: xw &
daoooy, EAacooy.

*Eotw vole peyédy ¢ A, B, T, s aiid o
roig¢ iga 10 whijdog e £, E, Z, ctvdro lapfur-
peve &y 1w ra doyw, o gy 10 A ami B
otrog 10 A qtvog to F, we 0 10 B spos 10 I ot
awg 10 E mpds 10 Z, diccv 8 eifoy fote A
zo0 I Aéyw ott wwt 10 A 10t Z psiov iorar wr
joev, igov: xzav éiceoov, &ladeor.

*‘Enel ydp peisov dovt 10 A vov I, dido biw
10 B, 10 6% peilov mooe to wvrd peilova ioyor i
sneg v0 Ehavtov v0 A dow mgog 10 B peilova oy
et gmweg 1o I’ wgog 10 B.- "Aldd dg pivw d

" qipos 76 B oitwg 10 4 gos 10 E, wg 8% w I nw
16 B dvdstahy oiteg 10 Z moog 10 E i v d
doa moos vo E neibove 2oyov &ger gaco vo Z ngn;
20 E. Tav 8 mpog ©0 «ite Aoyov &orray, 1 1
peilove Aoyov &yov ueiloy 2ot peilov doa 10 4w
Z. ‘Ouoiwg &7 deifouev, ote agy ooy § w0 AW
T, ioov éovas xui 10 4 vp Z+ wdv Huzvov, dunor
Edv doa 77 xat 7¢ 8. '

ITPOTAZIZ x.
"Edv 9] tole p1eye9;, wat didv avroig low 1o M-
 dos avvdve Aepfavopeve nui iy 16 avrg oy, | &

mAD> =<~—m)B, ectiam mC}:((r:—m)D , adeoque quir
ties mA=pmb> == <tB, etiam 0:C4mD > == <D, vel, quor
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PROPOSITIO XX. (Fig. 330)

Si sint tres magnitudines, et alize ipsis aequalés

multitudine, binae sumptae in eadem ratione, ex aequo
autern prima tertia maior sit, et quarta sexta maior
erit; et si aequalis, aequalis; et si muinor, minor..

Sint tres magnitudines A4, B, I', et aliae ipsis
tequales multitudine 4, E, Z, binae sumptae in ea-
dem ratione, ut 4 ad B ita 4 ad £, ut vero B ad
Tita £ ad Z, ex aequo autem maior sit A ipsa I';
dico et A ipsa Z maivrem fore; et si aequalis, ae.
qualem § et si minor, minorem. '

Quoniam enim maior est A4 ipsa I', alia antem
" quaedam B, maior vero ad eandem maiorem rationem
babet quam minor (V. 8.); habebit A4 ad B maiorem
ntionem’ quam I' ad B. Sed ut 4 ad B ita 4 ad
- E, ut vero I' ad B per inverdionem ita Z ad E
" & 4 igitur ad E ‘maiorem habet rationem quam Z ad
“E(V.13.). Ad eandem autem rationem habentium,
maiorem rationem habens maior est (V. 10.); maior
-~ igitur est A ipsa Z. Similiter ostendemus, et si A
wequalis sit ipsi I, aequalem fore et 4 ipsi Z; et si

© winor, minorem. Si igitur sint etc.

8

PROPOSITIO XXL (Fig. 331

Si sint tres magnitudines, et aliae ipsis aequales
* multitudine, binae sumptae et in eadem ratione, sit

ue"“(A+B)>__<rB erit etiam m(C4-D)> = <1D, adeoque
p OUAm casy 2, erit A-B: B.,..D+D D. Eodem modo de-

')‘;.

\

“\



——— e

LI

-~
\

M ~ ELEMENTORUNM

seraghypévy aveiy 7 avalopio, difooy dt €0 apiny
100 70itoy peilov 9§ %l ¥0 Tévagrov Tof fevov pais
Lov fovar xdv igov, isov, xav Ehaccoy, Ehaotor.
*Eovw 1ot peyedy ve A, B, T', xal dlho ovvi;
Tow v0 migdos 1d A, E, Z cvrdvo hapfuvipers wi
v vy avry Aoyw, otw Ot wizugaypévy avioy fume
Aoyia, we piv v0 A noos 10 B otrue 1o E apoi v
Z, ws 8t 10 B ngog w0 I' ovwag 10 4 mpos % E.
ditcov 0 20 A vov I peeilor. iotwr diyw om sain

A v Z psifov {ovce xdy icoy, igoy xiy Hawor,
- BlarTor.

"Etel pdp petiov tovi g0 A vov T', ahlo v
16 B 10 A dpa meos 0 B peilove doyoy fu iy
1o I' noog 10 B, "AM @ plv 26 A apoc B
otrws 16 E sgoc 70- Z, wg 0k v0 I mods 16 Bone
gy ovtog o E mgog ©6 4 xai 10 E oo nposn
Z pellova ioyov &et, gnep vo E ngog v 4 U
o 6t 10 «vio peilova Aoyov &yer, &xsive Siaet
2oty El.accov Gpu Lovi v Z tov A peiloy o
w0 4 100 Z. ‘Oudivg &) deifopusy ovi xiv oo §
s0 A 16 I, icov fovae xui 10 4 16 Z 1) sy dav-
oov, éhacooy. 'Eay doa 1 vele xel sd ébe

IIPOTAZIZX uf.

"Eiv 5] omoowovy pepédy, xei qile aveols oo "
niijdos ovvdvo Aepfovopneve iy v aved lopy wi
ditoov &y vi avey Aoye dovau.

1) Rectins ita e Cod. a legit Peyrardus, q_llmminda'
Oxon. ct Basil. habeatar: duoins 3y dsilousy, ovs sy imy

faor* (nlovire xGy Toov ) v0 A tg 1, loov tovas siitod oyl

monstiatur, esse eriam A~4D: A=CwpD :C, unde Vs Prope
18, gencralius ita enunciari potest: si quatuor maguitudia®
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antem perturbata earum proportio, ex aequo autem
prima tertia maior sit, et quarta sexta maior erit; et
si aequalis, aequalis; et si minor, minor.

Sint tres magnitudines 4, B, I', et aliae ipsis ae-
quales multitudine 4, E, Z, binze sumptac et in ea-
dem ratione, sit autem perturbata eatum proportio,
ut 4 ad B itaF ad Z, ut vero B ad " ita 4 ad
E, ex eequo autem 4 ipsa I' maior sit; dico et 4
ipsa Z maiorem fore; et si aequalis, aequalem et si
mmor\, minorem.

Quoniam enim maior est 4 ipsa I, alia vero quae.
dam B ; A ad B maiorem rationem habet quam I" ad
B (V.8) Sed ut 4ad Bita E ad Z, ut vero I
ad "B per inversionem ita E ad 4 (Prop. B.); quare
¢ £ ad Z maiorem rationem habet quam E ad 4.
(V. 13.).. Ad quam autem eadem mdiorem xationem
habet, illa minor est (V. 10.); minor igitur est Z
ipsa 4; maior est igitur 4 ipsa Z. Similiter osten-
demus et si aequalis sit £ ipsi I', aequalem fore et
4 ipsi Z; et si minor, minorem. Si igitur tres etc.

PROPOSITIO XXII. (Fig. 332)

Si sint quotcunque magnitudines, et aliae ipsis aes
quales multitudine, binae sumptae in eadem ratione;
€t ex aequo in eadem ratione eruut.

fuerine {n‘oporuom]es, summa quoque daarum pnorum erig ad
alterutram - earum, uti summa duarum posteriorum erit ad eim
harum, quae prioni in proportionis assumtae ordine lespondch
CL. Pheiderer. 1. c. p. 26,

Ewclid, Element. P, It K . 2
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“Ecvo onooeciv peyéidn w¢ A, B, ', xat dila
sveolg ioe v0 whidog vd 4, E, Z, avvdvo la,uﬂa—
vo,uwa &y 16 avte loyw, de yw o A nqoc ¢ B
ovrug vo 4 moos vo E, wg 8 vo B meos, v0 I’ o
swg t0 E sipog 10 Z+ Méyw ovt xai diicov 3y T4 cvie
doyu ¥orar, wg 90 A meog 10 I’ ovrus vo A mpds
%0 Z.

Eikypda ydo wav piv A, A loaxg norlesticcm
v H, O, wiv & B, E dia & Fvyey loanic sok-
renddote ve K, 1, xel i1 vy I'y Z alda & évv-
y&v loaxig moldamdcma ¢ M, N.

Kot nsl "dorv vg w0 A sipog 10 B ovires 30 4
neog 70 E, xai sidyavas suv uiv A, A loass wok-
Aestddoie ¢ H, @, 1oy & B, E dlia & frvyqes
loaxig soAdamduote ¢ K, A &owey dga wg w0 H
sgo¢ 0 K oirag 70 O s1gos 0 A. A 1d avrd Iy
xal og v0 K sigos 10 M oftwg 70 A soos w0 N.
"Enel ovy vpia peyidy Lot ¢ H, K, M, sei diio
avrois ise v0 mljdog O, A, N ovrdvo Aapfure-
peva xai &y 1@ avew Aoyw difoov doa & Urmspéyer 5o
H vo6 M, vnepéyee xai 10 6 vo6 N- xal &l ioov,

PROPOSITIO XIX

Symbolice ita: si A:B=A--C:B—D, ‘etit etiam A:B
=C:D, ubi intet, eiusdem generis esse magnitadines A, B,
C, D. Addic bic Rob. Simson. sequens Cor. a. Si fuerit,
" e tota ad totam, ita ablata ad ablatam: erit et reliqua ad re-
liquam ut ablata ad ablatam, hoc enim in ipsa demonstrations
ostensum est. Iliud autem Corollarinm, quod vulgo huic pro-
ponuom admnnmu’, quodque, ne qmd texuu deesse vide-
retur, et nos in textu posuimus, non hue pemnere, jam in
variantibus lectionibus diximus. Legitime autem illud de-

monstratum est infra in Excursu ad hunc libvum Prop. E,
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Sint quotctinque magaitudines A, B, I, et alixe

-ipsis aequales multitidine 4, E, Z, binae sumptae

in eadem ratiome, ut A ad B ita 4 ad E, ut B vero
ad I''ita £ ad Z; dico et ex 2equo in eadem ratione
forey, ut A4 ad I'.ita 4 ad Z.

Sumantur enim ipsarum A, 4 aeque wultiplices
H, B, ipsarum vero B, F aliae utcunque arque mul-

. tiplices Ky 1, et insuper ipsarum I'y 7 aliae utcuna

e aeqne multiplices M, AN

Et qudniam est ut 4 ad B ita J ad E, et sum-
ptae sunt ipsarum 4, 4 aeque ‘multipli‘ces H, 0, ipsa-
ram vero B, E aliae utcunque aeque multiplices Kj

© A est igitur ut H ad K ita © ad A/ (V. 4.). Ex ea-

dem ratione et ut K ad M ita 4 ad N. Et quoniam
tres Jnagoitndines sunt H y» Ky M, et aliae ipsis ae-

© quales multitudine @, 4, N binae sumptac in eadem’

fatione; ex aequo igitur si superat H ipsam M, su-
perat et © ipsam N; et si aequalis, aequalis; et si
minor, minor (V. 20.). Et sunt A, @ ipsarum A

PROPOSITIO XX

" Propositionis’ huins demonstrationem magis explicitam de-
dit Rob. Simson., qnas ita habet: si sit A:B=- D:E, et
B:C=E:F, sit autem AD>=<C, orit ex aequo D> = ¥,
Sit enim 1) A>C, eritque A: B> C:B (V. 8), adeoque, ob
A:B=D:E, erit etiam D:E>C:B (Vi 1}.). A1 I':E=
C:B (Prop. B.), adeogue etiam D:ED>F:E (V. 13.), unde
D>F (V. 10.). 8it 2) A=C, erit et D=<F. Nam ob A=0C,
@it A:B==C:B (V. 7.). Est autem A:B==D:E, et C:B
=F:E (Prop. B.), unde D:E=F:E (V. 1t.), sdecvque I
=T (V, Q). Sit 3) A<C, erit et DT, ‘Nam ob A LC?
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icov, xut & tlarvov, Harrov. Kof dovi va piy H,
G 1iv A, 4 ivexe noddenicore, ta 02 M, N zoy
I', Z dhi & érugey icunts nodhentdota: foniy dpe
wg 10 A ngos A ovrws o 4 mgog v Z. " Edy aga
9 onocaoty, xai 16 iExs.

UPOTAZIZ .

"Edv % toid peyédy, sl dhe avvoic loe ©0 mig-
- dog, avvdve Aaufavopeve v Tw wvre Aoy, 7 8
Terwpayuivy auray 9 avehoyie: xai diloov dv @ av-
16 Aoyw foras.

JEote voic peyédy 1o A, B, I', ot dllu ov-
s0i¢ (0w 10 wiidoc, ovrdvo Aapfavopsve év Tu av-
w6 Xoyw 1¢ 4, E, Z, iotw 6 vetupaypivy aviy
7 dvedoyia, we piv vo A meds 1o B otrws 1o E
npos 16 Z, wg It 70 B moos w0 I' ovirwe 16 A mods
20 E Afyo ot éativ we v0 A mpog 10 I' ovimg 4
4 npog To Z.
 Ebqgpde v uiv A, B, A icax modlasticore
w H, O, K, wov 0t I', E, Z dAa & érvyey loa-
wee swodhenicote v A, M, N.

Ket et iodntg dovi noddandaoe 3¢ H, O sary

A, B, 1d 8 pépy volg doavrwg mollanmdasion voy -

avroy &pee Aoyoy: éotey dpa v to A mpos to B et-
zwg w0 H sgosc 70 6. Jwi ¢ avrd 07 xal wg 0
E mgds to Z otrwg 10 M npds 10 N xai dorev o
10 A mpos vo B otrws 10 E mpos w0 Z+ xai vg dox
erit C>A. TIam vero (Prop. B.) est C: B=F:E, et B: —-
E:D, unde, ob C>A, erit-F>D (Cas. 1.) vel D<F. Ea
dem fere ratione rem Clavius demonstrat, uisi quod casum
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4 seque multiplices, et M, N ipsarum I, Z aiae
utcunque aeque multiplices ; est igitur ut 4 ad I' ita
4 ad Z (V, Def. 5,), Si igitur quotcunque et¢.

PROPOSITIO XXIL (Fig 333,

§i sint tres magnitudines, et aliae ipsis aequales
multitudine, binae sumptae in eadem ratione, sit au-
tem perturbata earym proportio; et ex aequo in eadem
ratione erunt.

Sint tres magnitudines 4, B, T', et aliae ipsis ae--
quales multitudine, binae sumptae in eadem ratione d,
E,}Z, sit autem perturbata earum proportio, ut A
dd Bita F ad Z, eeut B ad I'ita 4-ad E; dico
esse ut 4 ad I ita 4 ad Z,

Sumantur ipsarum A, B, 4 aeque multiplices H,
8, K, ipsarum vero I', E, Z aliae utcunque aeque
multiplices 4, M, N.

Et quoniam aeque multiplices sunt H, © ipsarum
A, B, partes vero eandem habent rationem quam ea-
nm aeque multiplices (V. 15), erit ut A ad B ita
Had 6. Ex eadem ratione ut E ad Z ita M ad N;
et est ut 4 ad B ita_ E ad Z; itaque ut H ad O ita
Mad N (V 11.). Et quoniam est ut B ad I ita 4

rtium non ad primum _reducit, sed pariter immedintoj ad-
sruit.
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20 H ngog to O vivws v0 M nges s6 N, Kol i
doviv wg 10 B mpog w0 I odrws w0 A4 meds w6 E,
xai 1) silynvas vav pdv B, A4 icdws sedlalaon
s¢ O, K, siv 0 I, F dida, & svyey loang mol-
Aenddoww vé A, M- ¥ovey doo wg vo @ spec w0 .,
otirwg 10 K spos vo M. 'Edsiydy &b xwi g w0 H
ngog 70 O, ovrwg 0 M meog vo IN* Zmei oty wis
peyidy tovi, va H, ©, A, xal ¢hie evrols ica
®Ardos, v¢ K, M, N, ovwdvo Aeufuvopevs &y 1§
wUzei Aoyw, xal oty auTGy vetagaypiivy 1 aveloys
diivov dge & vnmeplyee vo H voi -, vmepiye w
10 K 100 N* xci & ioov, ioov: xal & Eiavrov, fus-
toy. Kal dove wad piv H, K sov A, d ivang aok
Aendvowa, va 8¢ A, N vayv I'y Z dhda, ¢ érvyem
loaxig odlanidoie 2y {ouy due ws vo A4 meos wl
ovtwg w0 4 nges vo Z, 'Edv doa 7 toiv, o s
57 ”
1) Loco eorum, qnae hio habentur, Peyrardus ¢ Codd
& c. d. longe prolixius et manifesto erronee demonsiral ek,
w, @ ad £, ita K ad M, Nempe ex eo, quod B: [=4:E
- concludit, este alterns B: 4=1I" E (V. 16.). At B:4=6:k
(V. 15,5, adeoque T':E=@:K (V. 11); et A: M=k
(V. 15.), adeoque §: K= 4:M (V. 11.) er iterum alterat
©: 4=K:M. [ta vero propositio locum tanturn habere vide-
retur, si magnitudines £, B, I, et reliquae 4, B, 2 fus-

rint omnes eiusdem generis, quod longe sccus est. Restitu-
mus itaque locum, ut est in ed. Oxoniensi, -Ed. Basilceasis

in loco, de guo disputamus, cum Oxoniensi conseutit, FPo-
:;ei autem absuwrde eadem addit, quae vix e Peyrardo ativ-
mus +

2) “Aida, E‘E'z*vzev, 1ouxis mwollatlaoea, Haec “!'b" qus
moenente Rub. Simeon. omnino necessaria supt, eudm &2¢
Codd. auctoritate addidimus.

PROPOSITIO XXI
Huius guoque propositionis demonstrationem magis ox
pliciam dedere Clavius et Rob. Simson., similem prorsus &
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ad E, et sumptae sunt ipsarum B, A4 aequemaltiplices
6, K, ipsarum I', E sutem aliae utcungne aeque mul-
tiplices 4, M; erit, ut @ ad 1, ita K ad M (V. 4.).
Ostensum autem est, et, ut H ad @, ita esse M ad
N'; quoniam igitur tres maguitudines sunt H, 6, A,
et aliac ipsis aequales multitudine K, M, N, binae
pumptae in eadem ratioue, et est earum perturvata
proportio; ex aequd (V. 21.) si H superat A, supe-
rat et K ipsam N; et si aequalis, aequalis; et si mi»
nor, mijnor. Et sunt I, K ipsarum A, 4 aeque
multiplices, /{, N vero ipsarum I'y Z; alia utcuuque
aeque multiplicia; est igitur ut f ad I'ita J ad Z
(V. Def. 5.). Si igitur sint tres etc.

\

quam in propositione praccedente vidimus, unde facile itla
derivabitur,
PROPOSITIO XX

Expressis quidem verbis in textu graeco haec propouno
demonstrata tantum est €0 Casu, quo sunt tres magnitudines,
ot aliae ipsis numero aequales. Eandem autom valers gene-
naliter, ut in enunciato propasitionis asseritur, eadem ratione
demonstrari potest, ut monuerunt Campanus, Clavius, Rob.
Simson, aliique. Nempe si sint quatuor magnitudines A, B,
G, D, aliseque ipsis numero aequales E, F, G, H, sitque
A:B=E:F,B:C=F:G, C:D=G:H, erit A:D=E:H.
Quum enim pro uibus magnitudinibus iam demonstratum sit,
esse A:C=F:G, et iam denuo sit C:D=G:H, res pariter
tedit ad tres magnitudines A, C, D, et totidem aliss E, G,
H. Aique ita semper, si res demonstrata fuerit pro m ma-
ghitudinibus, inde demonstrabitur pro (m<1) magnitudini-
bus, adeoque demonstratio est generalis.
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HNPOTAZIZ .

"Edv wputoy sipeg dsvvegor sov evrew &y Aoyer
xa} T0iTOV 51008 TETaQTOY, &(y OF xai WEMTATOY oS
dsttsgor TOV aUTO¥ Aoyoy xwl fxvey mgog Tivapror
xai ovvrediy moutoy xed miuntoy mpas Sevscpoy 1oy
avsoy EEes Aoyoy xal TOITOY xal ExTov TEOS Téragror.

Hgoitor yap 56 AB mpos Ssvrsgoy w0 I' zov ov-

. 10v dgévw Aopor xai Tpitoy 10 JE apos ¥iragvor w
Z- ¥irw & sl miuntov s0 BH soog devaepoy v
I wov aviev doyer xal &xtov 1o EQ meds witapror
10 Z' Aiyw ors wul ovvredly mowitey xwi Mipiny
vo AH sgoc devvspoy w0 I' Tov aviow ites royor mi
TpiToy xalb éxtov v0 AQ mpds Térupror 1o Z.

*Enet ydo 0wty ws v6 BH mpos 10 I ovrus u
E@ ngog vo Z+ avasady doa we o I’ mpos 10 BH
otirwg .36 Z spos w0 EO. ‘Enet ofv uev vs
AB wgos v0 T oviws 30 AE nods 90 Z, ag & 10
I npéc w0 BH ovrwg 16 Z ngos 10 EG- diivov dps
dotly wg 56 AB mgog 16 BH ofrwg 10 AE moos
EO. Kai et dmoypéve peyidy dviloyoy ot v
ourrsdivia avaloyoy dotae Eotey dou wg vo AH g

Cor. Sponte inde fuit, ratiorum aequalium duplicatss,
triplicatas etc. etiam aequales esse (Baermann.). Nempe, &
A:B=B:C, et P:Q=0Q:R, sitque A:B=P:Q, erit &t (V.
18.) B:C=Q:R, unde A: C=P:R, et similiter de triplian
satione etc. res demonstrabitur. (Conversam hujus vide is
Excursu ad Prop. m.)

PROPOSITIO XXIHIL

Hanc quoque propositionem valere de quotcunque wagni-
tudinibus, quamvis in textu graeco non tam generaliter eaut:

|
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PROPOSITIO XXIV. (Fig. 331)

Si prima ad secundam eandem habeat rationem
quam tertia ad quartam; habeat autem et quinta ad
secundam eandem rationem quam sexta ad quartam;
et simul sumptae prima et quinta ad secundam eandem
rationemn habebunt quam tertia et sexta ad quartam.

Prima enim 4B ad secundam’ I'" eandem habeat
rationem quam tertia JE ad quartam Z; habeat vero
et quinta B ad secundam I eandem rationém quam
sexta E@ ad quartam Z; dico et simul sumptas pgi-

_ mam et quintam 4H ad secundum I' eandem habi-

.turag esse rationem quam tertia et sexta 4@ ad quar-

.-

tam Z,

Quoniam enim est ut BH ad I ita EQ ad Z;
per inversionem erit (Prop. B.)) ut I ad BH ita Z
ad EQ. Et quoniam est ut 4B ad I' ita 4E ad Z,

. utautem I’ ad BH ita Z ad EO; ex aequo igitur est
. uwt 4B ad BH ita JE ad EO (V. 22.). Et quoniam °

divisae magnitudines proportionales sunt, et compo-
sitae propostionales erunt (V. 18.); ut igitur AH ad
BH ia 40 ad OE. Est autem et ut BH ad I ita
ciata sit, similique ac praecedentem ratione‘demomtrari, mo-
Buefunt Campanus, Clavius, Rob. Simson. aliique,

PROPOSITIO XXIV.

‘Huic propositioni Rob. Simson. sequentia addit covollaria:
Cor. 1. Manente bypothesi propositionis, erit excessus
Primae et quintae ad secundam, ut excessus tertiae et sextao

W quartam. Demonstratio eadem est cum demonstrations pro-

positionis, dummodo vice componendo utamur dividendo.

~
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¥0 BH odrwg %0 4Q mgog v¢ GF. “Eovs 8: mai o,
s¢ BH ngos vo I ovswg vo EO ngog v06 2 deivor
dea loviv eig vo AH ngoc w0 I' ovras w6 4O mps:
%0 2. 'Fav oo npdvoy , xai 1é &g

INPOTAZIZ x

"Edy véooaga peyédy dvadoyoy v, w0 uéyicroy i

$0 iyeevor dvo 3wy Aonuy peilovd igeiv.
. "Eovo véooxpa meyidn drdiopov, va AB, T
E, Z, wg v0 AB noog 10 I'4 otrwe 0 E neds 1i
Z, tove 8 pépioroy uiv avrdv 10 AB, Ziyporor di
10 Z 7.&'va o1t v¢ AB, Z 1dy I'd, E peilova iorr».

KsioBw ydp vi udv E icov 10 AH, 34 6t Z
ooy 70 I6. ,

"Enel ovy oty vg 10 AB mpoec 10 I'Ad ovre;
20 E wgog vo Z, ivov &t v piv E 7o AH, Ta &t
Z o IO douv doa wg 10 AB npdc vo. I'd ovts.u
v AH ngog 10 I'O. Keai &xei vty wg ooy 10
AB mgog okov w0 I'd ottec mpa:ge&év 10 AH sgos

q;mg&-‘)év 20 I'G zal Aowniov dga o HB "zgog hoi-
noy v0 O4 iover we Giov 10 AB ﬂgog Gioy wo Id.
Meilov 8¢ w6 AB vo0 I'd ,uu,,ov ¢oa wui vo HB
09 4. Kel éusi igov éori vo piv AH 16 E, 16
8¢ I'O 'm Z- ¢ doo AH, Z iow éovi vois I'G, E.
Kal inel, dav dvicorg ioa wgogn.? i, Td OAe @wige

Cor. 2. Ipsa autem propositio vera est de quotcungae
magnitudjnibus, quarum priores ad communem secundam eas-
dem habent rationes, quas habent reliquae ad communem quar-
tam, singulae sc. priorum ad secundam, eandem, quam sin-
gulae reliquaram ad quartam; ut patet. (Nempe, si A: M=
F:N, B:M=G:N, C:M=H:N, D:M=I:N etc. erit

.
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EO ad Z; ex aequo igitur est (V. 22,) ut AH ad [
ita 4O ad Z, 8i igitur prima etc,

PROPOSITIO XXV. (Fig 335.)

8i quatuer magnitudines proportionales sint, maxima
. ¢t minima duabus reliquis maiores sunt, ,
Sint quatuor magnitudines proportionales 4B, I'4
E, Z, ut AB ad I'4 ita E ad Z; sit autem maxima
quidem ipsarum AB, minima vero Z; dico 4B,*'Z
ipsis I'4, E maiores esse.
Ponatur enim ipsi E aequalis AH ipsi vero Z ae~"
qnahs I1o.
Quoniam igitur est ut 4B ad I'4 ita E o Z,
+ aequalis autem E ipsi AH, Z vero ipsi I'O; est igi-
Yeuw ut 4B ad I'd ita AH ad I'G. Et quoniam est
i uttota 4B ad totam T ita ablata AH ad ablatam
+ T6; et reliqua HB ad reliquam G4 erit ut tota 4B
" ad totam I'd (V. 19.). Maior autem AB ipsa I'4;
" maior igitur et HB ipsa G4 (Prop. A,» Et quoniam
aequalis est AH ipsi E, I'O vero ipsi Z; erunt AH,*
Z aequales ipsis I'O, E. Et quoniam si inaequalibus
aequalia addantur, tota inaequalia sunt (I. Ax. 4.);
cm igitar HB, O inaequalia sint, - sitque maior

‘
'

gtiim AdeB4-Ct-D etc. : M—=T+G-+H-I otc. : N, vel
tiam excessus quarundam priorum super reliquas priores ad
secundam, uL similis - excessus reliquatum ad quartam v, o,

A+B+4C—D: M=F-G+H—I:N, vel A+B—C—D :M=
FhG—H~L:N etc.) 9

B e

-y T

. oa e
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doviv: ddv don viy HB, O4 cvicey oveay, xai pe- |
govos 1o HB, s puiv HB moogceedy s AH, L}
v 0t 64 npogredy 3¢ I8, E, cvrvdysint w AR}
Z peifova voy I4, F. "Edv dopa zéooaga , ¥ ¥
&, "

‘ PROPOSITIO XXV.
*  Observante Rob. Simsome, si sumitur, primam qui

magnitudinum proportionalium maximam esse omniam, ot
jude Buit ops Prop, A. et V. 11. quartam esse omaium &

L4
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HB, cui addantur AH, Z, ipsi vero 4 addantur
16, E, fient AB, Z maiores ipsis I'd, E. §i igi-
tur quatuor etc.

- simam, Caeterum sub finem huius libri Rob, Simson. 'qunudr
- adhac addit propositiones F, G, H, K, quas nos exhibomas

_ in Excurst od librum VI. §§. 9. 10., 15.




EPKAEIAdO?
L T O I X E T8N

BIBAION EKTON

‘O P O 1

& .
o O;wm oympare sudiyocupd iatw, oo 103t
yuviag ioae &yee xuvd picv, zel 1dg meg v iow
yayias hevpug evaloyoy.

g Avvmenovdore 8 oyruare dony, ey in
Tiow TUY GYTUGTGY Yyovuevol TE xai Giousv i
yov 1) Gy,

1) Editi6 Basil. et cum ea plures Elementoram editions,
quae textum graecum definitionem ¢i enunciatorum proposiic-
pum habent, nominatim Oronrtii Fineii, Joach, Comeuni;
8cheubelii, Peletarii, Dasypodin habent Agyor, FEadem leut
est etiam in excerptis éx Ty 108 "Howros megl tay 118 jeop
tolas groudro a Dasypodio editis Argenr, 1510, Eé O
legut ogot, quam vocem etiam Petr, Ramus ponendum peur
verat. Conferantur tamen, quae ad V, Defin. 9. de seriore1n
vocis sgoe dicta sunt, Candalla iam suspicatus erat, legeod
esse jojwy, quam lectionem Peyrardus e Cod. a. cruil, a8
ed. Parie. posuit.  Quod ex Candallae sentenua it inteqte
tandum erit, uttamque figuram binarum rationum aptecedm
.et consequons compi'ehcnzere: scilicct antecedeps pumm 8
cousequens secundac ad priorem, coasequens Vera prima f
antccedens secundae rationis ad posterivrem figuram perioe
debent.  Plleiderer. Schol, in L. %’l. Elem. §. 127102 Tom
legenda fnevit utraque vox: ASyww opor, aur potius: yywpm
e A@l MOUEYA hoyay,
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B

1. Ulimiles figurae rectilineae sunt, quae et singn’os

#ngulos singulis aequales babent, et circa aequales ane

'~ gulos latera proportionalia.

2. Reciprocae autem figurae sumt, quando in utraque

~ ‘Bgurarum antecedentes et consequentes rationum sunt.

v " DEFIN L

Austin, contra hanc definitionem monet, non statim pi-
m‘e, au simul consistere possit in duabus figuris rectilineis
" mutua aequalitas angulorum, et proportionalitas latcrummra

: -aeqmles angulos, Atque ita haec definitio ponenda ant saltim

cxphcandn foret demum post VI. 4. At, quum in figuris re-
guhnbus, quas libet quartus describere docet, mutua illa ae-
. qualitas angulorum, et propor tionalitas laterom looum habeat,
. 4 Bgurae istae eundem numerum laterum habeant; exemplam
- ceTte eiusmodi figurarum prostar, nec 'qm'sqnam goneraliter ase

" serere poterit, esse ista dosorara. Et, quod Plleiderer: obser-

., vat, (Schol. ad Libr, VI. Elem. Enclid. Tub. 1800. sqq. §.
- 97,
i

Ista nempe scholia nen mlc"n, so‘d salrim ad §. 268,
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¥+ "Argov xai péoov Aoyov evdeic Teruiodan -
yeteu, Grav g og 9 6hy meos. €0 ueilov Tujpa ot
twg 10 pelloy spos 10 Ehwacoy.

& "Twog i0si mavrog oyipatos 9 a0 Tis XOQUELS
nk oy Pdaww xadsvog dyopévy.

lycem publicam viderunt, integra tamen in scriniis suis el
borata habuit beatus auctor et benevole mecum gommunic-
vit, unde, ipso permittente, nonnulla in nostrum usum coz-
vertimus) Enclidea rectilineorum stmilium definitio ipsam com-
munem similitadinis notionem (quae lineantentorum similem
situm ac proportionalitatem requirit) ad illa adplicatam et ac-
curate determinatam sistit. Et Euclides, ecdem moncate, de-
nominationem similium tiangulis in VI. 8. demum applica:,
postquam in VI. 4—7. aequalitatem angulorum 'ac proporio-
nalitstem laterum circa angulos aequales non solum geueraliver

coexistere posse, sed sub quibus conditionibus reapse coexr
stant, ostenderat: [tum rectilinea universin, quae inxta suim l
definitionem similia dici possint, in VI. 18, describers docet,
antequam ad proprietates eorum discutiendas progrediatur. Cl.
Phil. ‘mathem. Abhandl. von Kistner und Kliigel. Halle 1507 1
p- 16. sqq. Tpse Austin. contra similia tiangula ea esse dicin
in quibus anguli unius aequales sunt respective angulis alte-
rius, Similes autem rectilineas figuras plurium quam trnium la-
teram eas esse dicit, quae dividi possint in aequalem numetum :
hianghldrum similium, similiter positorum. Circa has Auvstini
definitiones Pleiderer. 1, c. observat, definitionem triangulorum
similium communem figurarum similium notionem nou exhaw- !
tite, et demum adiecta propositione VI. 4: eam exhauriri, Cac-

terorum vero rettilineorum delinitionem Austinianam, cum et

multifariam ea possint in triangula dividi, et, quid similis '

triangulorum situs involvat, ab anctore non declaretur, vagam |

et ambiguam esse. Practer necessitatem igitur, mec sine in- !
commodo, uni defnitioni duas substitai.
 DEFIN I

Rob. Simson. observat, definitioncm 2, non videri Eucli-
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3. Secundum extremam et mediam rationem recta

ecta esse dicitur, quando est ut tota ad maius segmen-
um ita mains ad minus. T

2. Altitudo est omnis figurae a wertice ad basin
perpeadicularis ducta.

dis esse, sed cuinsdam imperiti, qoom wolla figuratum reoi-
procarem montio fiat ab Euclide, mec a quoquam alio geo-
metra, et dofinitio practerea obscure enunciata sit. Ipse au-
tem Simsom. clarius eam ita exhibuit: ,reciproces figurae,
wiangnla sc. et parallelograroma suat, quendo circa duos an-
gulos latera ita sumt proportionalia, ut latys primee sit ad la-
s secundae, ut reliquum secundae latus ad latus religuum
primae.®* In adiectis deinde notis aliam generaliorem vice cius
posuit, mempe ,duae magnitudines dicuatur reciproce propor-
tionales duobus aliis, §aando altera priorum est ad alteram po+
steriorum, ut veligaa postetiornm ad reliquam priorum.** Sim-
vouis iadicium de Def. 2. confirmat Peidover. Schol, ad Libr.
VL Elem. §. 132, dum observat, Prop. VI. 14., VL 15., XL,
3% etc. mon dicere, dvremsmordira parallelogramma, tringula
oo od : &y dvtimendrdatiy ol mdevgal %. t. A, quaram fore
malaram semsus prasterea in singularum propositionum enun~
ciatione V1. 13., VI. 15, eto. diserte indicetur. Caeterum PHei-
deror, mouet, Rob. Simsonis definitionem, pet se ag guatuor
homogencas magaitudines restrictam, ad solas libri Vi. pro-
. positiones quadrare.

. DEFIN IV,

Pheiderer. in Schol. §. 1. observat, hanc definitionem mon
genuimam esse videri, cum in parallelogramma, parallelepis
ped2, prismata, cylindros,” quorum altitudines in elementis
commemorentar, non quadret. Practerea eam deesse in ver-
sione Campani, nec Proclum ad I. 38. eius rationem habere.
Nempe altitudo in figura vectilinea non absolute dicitur, sed
semper refertut ad aliquod figurae latus, quod pro basi sumi~-
tur, et signiicat maximum - perpendioulum, quod a puucto
* Euclid. Element. P. IL L

N
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¢ (Adyog ix Aoywy ocuyxeioBar Adyerar, Oray ci
ewv Aywy aylooryres 8 éevrag nojiunieciaodeion
moLIaE TIvo, 1),

ITPOTAZIZ a

TV voiyuve %ei v magailyloyoepupa, Ta vsIo 10
avro Uyog ovie, seds dAAnha oty oig al Buaes.

"Eotw tolyova piv td ABI, A4, napcilyio-
yoaupon Ot ¢ EI', I'Z, vnd 10 avvo tyog orso,
1w dno tott A int vy Bd xadetoy ayouiviy léya
ot otiv wg 4 BI Boog nmods vy I'd Pucer ofres
10 ABI cpiyovoy mgos w6 AIl'A spiyovoy, xai
56 ETI mopaddnloyeapuoy npos v6 I'Z siegadigie-
yoo oY, : ..

"Exfeflrodw ydo 9 BA g’ éxdreoe vd pior, éxi
e O, A ojucic, xui xsiodwouy vy piv BI' Busa
Toee doatdymotoiy af BH, HO, 15 ot I'd Bdcer ion:
doaidymovovy ai AK, KA, xal nelevyducey ui AH,
46, AK, AA. L

Kai énet iour eloly i 'B, BH, HO «iiriay,
foe éov), nat v¢ AGH, AHB, ABT vplywve cidy-

1) Hanc definitionem quintam, quae apud Peyrardum de-
est, at ipso teste in omnibus codicibus (quanquam in Cod. 2.
tantum in margine) reperitur (nisi quod pro ziwva legunt 7~
vis) ex ed. Oxon. huc reposuimus, nun guod ipsam genui-
nam csse putaremus, sed quo melins ea, quae viri docti de
VI. 5, Dell.) disputant, intelligi possint. Campanus hanc def-
nitionem non habet. Ed. Basil. pro wd, quod Oxon. habet,
legit zivas, Vide cacterum Excurs. ad finem huius libri,
aliquo figurae in hoc latus demitti potest. Tam vero vel unam
aliquod figurae punctum ab hac basi magis distat, quam re-
liqua figurae puncta quaecunque, et tum perpendiculum ab hor
punoto in basin demissum altitudo figurae, quatenus ad han

" basin refertur, vocdtur: vel plura figurae puacta unam ean-

A

| B peema s
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(5. Ratio ex rationibus componi dicitur, quando
rationum qnanmates inter se multlphcatae illins hmunt
quantitatem.) ~

PROPOSITIO L (Fig. 373)

Triangula et parallelogramma, quae eandem altltu-
‘dinemp habent, inter se sunt ut bases.

Sint triangula 4By AI'A, parallelogramma vero
ET'y I'Z, quae eandem altitudinem habent, nenipe
perpendicularem ab 4 ad BA ductam; dico, esse ut
basis BI* ad I'S basin ita triangulam 4B ad trian.
gulum A, et parallelogrammum E[ ad parallelo-
grammum [ Z.

Producatur enim B4 ex utraque parte ad puncta
O, A4, et ponantur basi BI" aequales quotcunque BH,
HO, basi vero I'4 aequales quotcunque JK, KA,
et iungantur Aél, AO, AK, AA.

. Et quoniam aequales éux_nt I'B, BH, HO inter se,
tequalia sunt et /OH, AHB, ABI triangula inter

demque inter se .a basi distantiam habent, adeoque I. 34. Cor.
% in recta basi parallela sita sunt, ea ipsa distantia a basi

tutem maijor est quovis perpendiculo ex alio quocunque figurae .

punctd in hanc basin demisso, tum iterum communis illa pun-
ctorum a basi distantia vel perpendiculum maius quovis alio
8 reliquis figurae punctis non in recta ista basi pavallela sitis
demisso altitudo figurae ad hanc basin relata vocatur. llaque
in riangulo quidem perpendiculum a vertice in oppositam ba-
sin demissum, in parallelogrammo autem perpendiculum e
puncto quocunque rectae basi parallelae "in basin demissum
enit altitudo figurae, quatenus ea ad hanc basin refertur, Quum
igitur  duae figurae imter easdem parallelas constitutac siat,
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doig* ooestiaoioy doa fotey 9 OI Bdoig -1%¢ BT f-
oeuc, Tooavtandaooy ote xai 10 AOT vgiywvoy voi
ABT zotyovov. di¢ e avrd 3y doamdasivy Loty 1
I'A Baoc vijg¢ I'd Bacews, tosevrartdcotoy iost sai
26 AAT wgiywvoy vob AT roiyuvov xai & iog
éotlv o O fagic v I'A Bdcec, igov Zovi xai 30
AGBT piyovoy 19 AAD tpipuiver xal & vsepis |
OI Baois vii¢ I' A Bucews, vsgéyee xai 10 AOT sy
yovoy vo6 AAT spiywvov xai st &laccwy, Aasoor.
Teoodguy 07 6vrwy peyediy, Svo ubv Sdocwy sy
BI', I'd, dvo 8 voyuvey viv ABI', Al4, &
Aynvoe loaxec moldamAdote vy uiv BI' Bdoews wi
wov ABT zoiyivov, jite O fucig xai vo AOT -
yovov: giie 8¢ I'Ad Bdocws xai v06 AL tprpuror
dile & frvyey lodxeg moldamidat sjxe I'A Saois 1w
. 70 AAT vpiyovoy xat Ssdewuvae ove &l Vmepiys |
Or fdois vijg T'A fucewg, vmepéyer xai 16 AT
zoiywvoy tov AAT vocpuvor xai &l oy, icoy wid
Harroy, Elarroy: o, doe og 4§ BI Beos 7%
vy I'd fdowy ovirwg v6 ABT vpiyevov seos v Al
T0iy0voY.

Kal inet voi pty ABT woryuvov Simmhdotoy lov
vo EI nagallaloygau/tov, o 0 AI'S 'rpl/lb‘m’
dinddooy v 16 ZI sapardyidyecupov, v &

candem altitudinem lubent, et vice versa Cor. 3, e L &
Cor. 4.
DEFIN V.
Do hac definitione vide Excursum sub ﬁucm huius libs.

PROPOSITIO I

Obs. 1. Demonstratio Ppartig prioris supponit corollarium
ex I. 36. deductum simile corollario 2. ex Prop. 36. deducto!
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se (I. 38.), quam multiplex igitur est basis OI ipsins
‘BI’ basis, tam multiplex est et triangulum 46" ipéius
ABI tianguli. Ex eadem ratione quam multiplex est
basis I'f ipsius' I'J basis, tam multiplex est et trian-
gulum A AL ipsius A4 trianguli; et (I. 38.) si ae-
qualis est basis OI" ipsi basi I'.l, acquale est et tri-
angulum AGTI ipsi trigngulo A.Al'; et si superat ba-
sis @I ipsam basin I'd, superat et triangulum’ 4G
ipsum triangulum AA; et si minor, minus. Qua-
tuor igitur existentibus magnitudinibus, duabus quiderg
basibus BI', 4, duobus vero triangulis 4BI'y, Al 4,
sumpta sunt aeque multiplicia basis BI' et trianguli
ABI, ipsa basis OI et triangnlum AGI'; basis vero
I'4 et trianguli AI'4 alia utcunque aeque multiplicia,
basis I'd et triangulum AAI'. Et ostensum est si
superat basis @I ipsam I'.1 basin, superare et trian-
gulum 4O ipsum triangulum A/T'; et si aequalis,
aequale, et si minor, minus; est igitur (V. Def. §.)
ut basis BI" ad basin I'S ita trungulum ABT ad tri-
angulum AT

Et quoniam trianguli ABI' duplum est parallelo-
grammum EI' (I. 41.), ipsius vero trianguli 4I'4
duplum est parallelogrammum Z Iy partes autem eandem

quod paviter 1bcum habere diximus ad 1. 38., nempe triangula
in iisdem parallelis comstituta, sed super basibns ihaeqlulibus,
inaequalia esse, maius nempe illud, cuius basis maior sit. CE.
Pleiderer. 1. c. §. 4.

Obs, 2. 'Quamvia autem enumcistum propositionis et ex-
pon‘tio supponat triangula et parallelogramma invicem con-
tizua, super basibus in directum iacentibus constituta, et qui-
dem in adiecto schemato ad oppositas partes lateris communis
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piyn; 1ol¢ wouvTes modlaniadiors TOV avtoy et hi-
yorr éouy dow & 10 ABT vgiywvoy sigos w8 AT4
zoiyoroy ovrwg %0 EI' napalinioyocpiov mipas
ZI' acperdyroyeaupov. Ensl oty dsiydy;, e §
piv BI Bgaig meos vy I'd otitas 7o ABT wipw-
voy wgo‘s vo A4 'rgt'yw'vov, we &t 90 ABT mt’ynm
51903 10 AT d vgiyovor ovtug fo Er nagau.r/.orga/l-
jrov mgog 10 ZI' ﬂugaﬂ.q)oyga‘u;wv' xui g dpey
BT feaig mgoe v T fuory ovirag 6 ET negui-
ieryga/:,u,ov m)og w ZI fmga)h,/.oyga,u;un' I
Gpa 1oiywva, wui Td ELg.

HNPOTAZIZY §.
3 ] ! 1 . - - - o
Euv qorpurov sage piey vov mhevody eyl w
. > 1a - ) - . !
s dsia 1), avuioyov TEpEl Tag TOU 'rglym'vnv STL.E0088
.« - ’ Ay » v’ .
wui &iy al T0U 10cpuvov mhsvpar areloyoy TpiFuih
> N » ’ I
7 i 10 Toude Emifivyuévy endeia magd Ty M
ARy £0tar 100 TEIYWYOU TLAEvpeEy.
1) Edd. Pasil. et Oxon. hic et sub finem propOﬂm‘“

addunt “wepailyies, quam vocem, quum in wapa ism coall-
meatur, ex jide Cod. a. cum Peyrardo omisimus.

dolineata, demoustratio tamen seque pertinet ad triangula et
parallelogramma aequalium altitndinum: guibus ita disposi!i!'
ut bases illorum sint in eader recta linea, et fgurae ipwe L
casdem huius rectae partes recta per verticey triangulorum
ducta ei, in qua bases sunt, fit pavallela (I, 28. J. 33.); p*
rallelogrammotum vero larera basibus opposita in eandem o
cidunt rectam, ei, in qua bases sunt, patallelam (1. 28. 1. ).
Quare triangula etiam et parallelogramma aeqiealia sout uil
bases.  (Pleiderer. 1, "c. §§. 5—8. Rob. Simson. Cor, 2d \¢
1. "CL demonstratio et ﬁgum Clavii, et expuositio procli a8
1. 38, qui ita habet: 16 arre vyos oidiv drapion ¥ éy rdi
attais eivae mapaddjisw, HMdrta ydp vd év tais avrei ovts

s
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habent rationem quam earum aeque multiplices (V. 15.) ;.
est igitur ut triangulum ABI" ad triangulum AP4
ita parallelogrammum ET' ad parallelogrammum ZI'
Quoniam igitur ostensum esty, ut basis BI" ad basin
I'4 ita triangulum ABI' ad triangulum ATJ; ut
autem triangulum ABI ad triangulum AA ita pa-
rallelogrammurh ET" ad parallelogrammam ZT'; igitur
(V. 11.) basis BI' ad basin I ita parallelogrammum
EI ad parallelogrammum ZI'. Ergo triangula etc.

PROPOSITIO II. (Fig 338)
§i uni laterum trianguli parallela ducatur quaedam
recta, illa" proportionaliter secabit trianguli latera; et
si trianguli latera proportionaliter secta fuerint, recta

sectiones coniungens reliquo trianguli lateri parallela
erit, ’

wopallylows v 0 avTo forey byos, xal dvamalsy. “Tyos yde
&vew 5} dwo 1is irlpac mapaldijlov xdBsvos éml Ty Aocmyy.

Obs. 3. Propositiones I. 35—38, theoremate VI. 1. qui-
dem comprehenduntur, sed, cum huius demonstratio illis ni-
tatur, nom simul cum -hoc una stabiliri demonstratione dici
possuat, quamvis Proclus 1. c. contrarium asserat. Pciderer,
L c. §. 10, ; .

Obs. 4, Panallelogramma et triangula rectangula, quae
unum latus circa angulum rectum commune, vel aequale ba- .
bent, esse ut altera ipsorum latera circa sngulum rectum, as-
terto generali VI. 1. et Obs. 2. comtinetur. Hinc parallelo-
grmma et triangula, primum rectangula, tum (I. 35. L 31.)
quaelibet super eadem vel aequalibus basibus comstituta, suat
uti altitndings, . Quod ipsum Clavius simili modo infert, Come

mandinus p olixius, nec legitimo deducit. PHeiderer. L o
8. 11, 12, ' ' '
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Totymvovy ydo 06 ABI sapaldyhog pud tar
nievoiv vy BI' nydw 1 AE: J.eyw oTs ietiy ug g
B4 2p0¢ vy 44 ovras 9 TE spos wv EA.

"Enclevydacay yip ol BE, I'4.

“looy &1 éave w6 BAE volyuvar v T'JE sprpurs,

&at ydg wic aviie fdoews dove viic AE xal i vk
‘aurais magurdghos tuic 4E, BI. ‘Al diun

AJE woiywyoy: vd 8t ioe mpos 76 avro voy erter
Eyee ).oycw' dosey doa oi¢ vo BAE v():rwi'ov ﬂeos‘ n
A4E 'tglymvow evrag 30 I'AE te:rwmw mpos 1
AAE piyuvoy. 'AM wg piv w6 BAE piywrer
ngos 16 A4E otwwg y Bd mpos tiy JA vas ju

v Obs 5 Ea, quao Obs. 4. ad initium dicta sust, o2

plectuotar Lemmata Elem. libro X. vulgo inserta, empe i
X. 23, X. 32. Lemm. 2. ante X. 34, et Lemm. 3, ante X. 3
Pleiderer 1. c. §. 13,

Obs. 6. Per deductionem ad impouibile similem 4,
quae demonstrandis I. 39. I. 40, adhibetur, facilo demomtrar-
tur VI Prop. 1. et Obs. 2. ot Obs. 4. conversae : nempe o+
angula et parellelogramma, qnae sunt inter se, ut bases, 1t
quales habere altitadines, vel eandem; et quae gunt inter ¥,
ut altitudines, aequales habere bases, si unam et candem 30
lubesat. Cf. Pheiderer. 1. ¢. §. 14. Clavius, aliique.

PR OPOSITIO 1L

Obs. 1. In Prop. 2. samitur, tectam, quae basi triv
guli parallela ducitur, necessario convenire cum reliquis -

“anguli lateribus ipsis aut productis, quod quidem necesw®
« fieri patet ex I. 29, Cor. 3. CF. Pleiderer. |, c. §. 15.

Obs. 2. Ex VL frop. 2. quod nempe sit BY: 44=TE:

'BA, sequitar etiam, esse inverse 44:BA=—=EA:I'E (Fop

B in Excursu ad Libr. V. Elom.) et oomponendo(V 18.) 45:
( )_.AI' (EI') et alterne (VI. 16.) B4: I‘B—-ld K
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Trianguli enim ABI uni laterum BI" parallela du-
catur JE; dico esse ut B4 ad 44 ita T'E ad EA.

lungantur enim BE, I'4.

Aequale igitur est triangulum BAE triangulo ['JE
(1. 37.), in eadem enim basi sunt JE et intra easdem
parallelas JE, BI. Aliud autem quoddam triangu-
lum est AJE; aequalia vero ad idem eandem habe.it
rationem (V. 7.); est igitur ut triangulum BAE ad
triangulum AAE, ita triangnlum I'AE ad triangulum

" AAE. Sed ut triangulun BAE ad AJE ita B4 ad
- 44 ; nam cum sub eadem altitudine sint,’ nempe sub

& AB: A—=A4: AE=B4:EI. CL Pheiderer. L c. §§. 16:

17, 22, .
Obs. 3. Pariter earum propositionum omnium, quae

~ Obs. 2. continentur, conversae eodem modo locum habent,

tc ju parte aftera VI. Prop. 2. Conversa partis prioris de-
monstratur. Nempe ex suppositionibus 4B jg —py

. ZIB;) dividendo (V. 17.), pariterque ex suppositione B4: FE

. =44:EA altegne ?V .16.) consequitur, esse B4: 4 A=—=I'E: EA,

unde ex parte alters V. Prop. 2. consequitur, omnibus his ca-
tibus esse rectam AE parallelam basi. CE Pheiderer. l. c.
§5. 20. 21. 22,

Obs. 4. Quae in VI. Prop. 2. similiterque ea, quae in
Obs. 2. ot 3. continentur, pariter locum babent, si recta 4B
ita ducatur (Fig. 339. 340.), ut non ipsis trianguli 4BI" late-
nibus, sed saltim iis vel ultra verticem A, vel ultra basin BI'
productis occurrat, quod facile eodem modo probatur. Cf.

Pleiderer, I. c. §§. 23. 24, Uunde et Rob. Simson. et Play-

Gair. rem jta envuciant: si uni laterum trianguli parallela quae-
dim recta linea ducta fuerit, proportionaliter secabit reliqua
trianguli latera, vel latera producta: et, 'si latera trianguli, vel
latera producta proportionaliter secta fuerint, quae sectiones
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20 aro Vo ovra, Ty dno rev E &m} vy AB -
Sevov dyouivyy, mpds dAlndd elowy -wg «i s
did vd wvre &) os w0 I'AE voiywvoy moos w0 AJE
ottwg 77 T'E agog v EA xai wg doa 3 B4 ag
w3y 44 otrwg 1; T'E npog 1y EA.

"AiMa & ai w09 ABI 1pywvov stdevoat ci AB.
AL avaioyov Terpjodacey xetd v¢ A, E oppi.
wg 9 BA wigog vy 4A ovrwg i T'E smpos v B
wei dnelevydw 1 AE* Myw ove magaidyios o
AE v BI.

Ty pig avbray xetcoxevacdivioy , inei fony o
2. B4 qgos 1y AA ovrws 5 TE seos vy Ed.
oAl we gy 9 B wpog vy AA ovree 16 BAE w-
ywvoy sipog 10 AJE roiywrvoy, wg 0&¢ T'E apoc ny

-EA ovtng o I'JE voiywvov sigos to AJE 1oy

vor' xai wg dou 10 BAL 1giyovoy stpos v6 AAE it
ywvoy ottwg 16 TAE voiywvov mpog %o AJE 1w
yovov. ‘Exavigov dou vav BAE, I'AE pyure
ngds 70 AAE voiywvov 1ov «irov &yee doyov. o
doe 20vi v0 BAE roiywvoy a4 TdE ToUyavy 1

coniungit recta linea reliquo trianguli Jateri parallela erit. O
nia, etiam ea, quae in observationibus 2—4 dicta sunt, %
etiam licet complecti: quae ab cruribus eiusdem anguli, v
duorum angulorum ad verticom oppositorum per duas rects
parailelas tam verticem inter et alteram earum, quam ips
inter patallelas abscinduntur scgmenta, sic proportionalia suth
ut, quam rationem mutuo habent duo segmenta unins crorih
eandem invicem habeant duo segmenta homologa, sea simi-
liter sita cruris alterius; et ut singula unius cruris segment
ad segnienta homologa cruris alterius sint in eadem ration®
Vicissim parallelse sunt rectac, quac ab cruribas cjusdem i
guli, vel duorum amgulorum ad verticem oppositorum, s¢°
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perpendiculari ab E ad 4B ducta, inter se sunt ut
bases (VI. 1.). Ex eadem ratione ut triangulum ['JF
ad AJE ita TE ad EA; ut igitur Bd ad 44 ita
I'E ad EA (V. 11.). '

Sed trianguli 4BT latera AB, AT proportiona.
liter secta sint in punctis 4, E, ut Bd ad J ita
TE ad EA, et iungantur JE; dico parallelam esse
dE ipsi BI.

lisdem enim constructis, quoniam est ut BA ad
d4 ita TE ad EA, sed ut B ad AA ita trian-
.gulom BAE ad triangulim AJE, ut T'E vero ad
: EA ita triangulum I'JE ad triangulam 4A4E (VL. 1.);
‘erit (V. 11.) ut triangulum BAJE ad triangulum AA4E
‘ita triangulum I'JE ad triangulum 4./FE. Utrumque
“igitur triangulorom BAE, I'JE ad triangulum A4E
eandem habet rationem, Aequale igitur est (V. 9.)

- triangulum BJE triangulo I'JE; et sunt super eadem
basi JE. Aequalia eutem triangula super eadem basi

. menta alteratro ordine indicato proportionalia abscindunt, CF.
Peiderer. 1. c. §. 25. Renique observari potest, similes pro-
portiones locum habere, si non duae tantum, sed plures re-

; etae parallelac a cruribus anguli, vel duorum angulornm ad

., verticem oppositorum segmenta abscindant, et vice versa, Cf.

. Tacquet, VI."2. Cor. 1.

Obs. 5. Paiter duas rectas non contiguas, dusbus in-
texceptas pavallelis, parviter ab tertia his parallela proportiona-

" liter secari, et vicissim, facile probatar, et ad segmenta etiam
;\ phuibus, quam tribws vectis inter‘se parallelis abscissa extendi
"' potest.  Cf. Phciderer. L ¢. §§. 29. 30. 31. et, qnae ibi citan-
! tur, demonstrationes Euclidis in VI. 10. et XJ, 17, adhibitss.
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elaw &t Tijg av'n,s fecewg ¢ AE. Ta 8 ioe f(u-
7«wu énl 1ijc avryg Pddenc ovee, xai v Teis ovick
nwgaddjhors doviv. [lapeilylog doa éoviv i JE v
BL. Eiv doa vouyuvov, xai zd &4c.

INPOTAZIZ 4.

"Edy spsywvov yovia Siye sundy, 1 0t cipvve
oy miav sUdeia 'n';bw] xal vy foowy, e i -
Gewg TURpATE TOY aUTOY ESed ).oyov Tais Aosnais 1k
wpzyafvw nlw(mtg' xai ddv Td e ﬂaaemg T NETE
T0¥ avvoy 67)} koyoy taic Aotsials ToU 'pgtywvw ghet-
euls, 9 GRO TS %opUEds &ni iy vouyy Emlapr
fiévy evdei diye Téuver Ty ToU vorywvou yevios.

PROPOSITIO IIL

Propositio haec valet de triangulis aoquicruris paniter =
non aequnicruris, Et de aequicruris quidem pars prior prop-
sitionis jam ex I. 4. pars posterior ex I. 8. patet, Cf LZ%
Cor. 1. 2. Quod triangula non aequicrura attinet, illud am
omnia facile ostendetur, rectam, quae angulum ad vestion
bifariam secat, basin ad angulos obliquos (in aequicraris i
guli fiunt recti) et in paites inaequales secare, sic, ut misws
segmentum adiaceat cruri minori, atque is angulul acutus iy
qui cruri minori opponitur. Nempe, si (Fig, 312.) A 45

-ot A4 angulum BAT bifariam dxhdn, ob aongulum BT

(1. 18,), sunt anguli B+44B>I‘+4,1[’, ;deoque (L 32)
AdI> A4B. Et, ab AI' abscissa AE==AB, et iuncta rect
4E, sunt (1. 4.) JE=4B, et ang. AE4=ABd4. Quare, p”
ducta AB versus Z, est ang. ABZ=—JEI (1. 13.). A 482
>7I (I 16.), etgo JEM> T, ideoque 4> 4E (L. 19)l ¢

. 4[> 4B. Pleiderer. 1. c. §§. 32. 38,

Oba, 2. Quae igitur trianguli non aequicruri basin r
bifariam secat ex vertice trianguli A dua rocta AM in buvs
segmentum 4 I incidit, proinde in inaequales dividit angulno

_ ad verticom BAI", sic, ut maior sit angulus BAH, qui o
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constituta et intra easdem parallelas sunt (I. 39.). Pa-
rallela igitur est JE ipsi BI'. Si igitur trianguli etc.

PROPOSITIO N (Fig. 341.).

Si trianguli angulus bifariam secetur, secans autem
angulum recta secet et basin; segmenta basis eandem
habebunt rationem quam reliqua trianguli latera; et si
segmenta basis eandem habeant rationem quam reliqua
_trianguli latera, recta a vertice ad sectionem ducta bi-
fariam secat trianguli angulum.

nori cruri #B adiacet: cademque AH obliqua est basi, ob an-
gulum AHF> obtuso 44T, et AHB< acuto A4B (I. 16.),
quac posteriow pars etiam ex I. 25, consequitur. Cf. Pleide-
. L, c. §§. 34. 35.

Obs. 3. Jn demonstratione VI. Prop. 3., qiuse complet
ez, quae Obs. 1. 2. dicta sunt, ostendendum est ante omnis,
- rectam T'E (Tig. 341.) convenire cum producta BE, quod fa-
- cle ope I. 29. Cor. 3. fiet, vel simili modo, quo in demon-

sratione VI. 4. res ad I. Ax. 11, vel §. Post. 5. redacitur.

Poterat autem constructio etiam ita absolvi, ut a producta B4

abscinderetur segmentum AB=—=AT', ubi tum facile ex parte

posteriore VI, Prop. 2. ostenderetur, iunctam I'E parallelam
© esse rectae 4B, Ex forte haec ipsa applicatio partis posterioris-
* VL 2. indicaverit, hanc eonstructionem, et, quae inde fluit,
demonsmtiopem genuinam potius esse, quam quae numne in

%

I

tlementis exstant, quae, nisi suppleantur, quae initio huius
observationis diximus, quodammodo manca videri possit. Cf,

7 Phaiderer, 1. c. §§. 37—40. '
Obs. 4. Rectese AZ, BH, I'E (Tig. M3.) bifariam se-
cantes angulos cuiuslibet trianguli, et ad latera nsque oppo-

' s productae, ita se mutuo in puncto sectionis commuui 4

Ty T
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"Eova toiyuvoy w0 ABT, zal rerpuode 4 vm
BAT ywvie diye vrd v5c AA v 9siag Aéyw o borvy
og 7 BA npog vy AT ovreg 4 BA npos sy Al

"Hydw yup did 100 I' 5} 44 acpciiyios g IE,
xal ey Feiow y BA ovpcrntére vty xard vo E

Ket i elg magaliniovs vis Ad, ET &b

' I3 € . M ’ . R
&vémeoey 7 AL, 9 do 10 ATE povia ivy foti 1

o Idd. A 3 vnd T'Ad v vxo B4 dw
aeazae foyr xet 7 vno B.Ad dow 1) vae ACE
Toy, 1lédy, ¢aei &l scoudislovs vig A4, ET #-
Jeie véncoey y BAE, 1 dxvog ywvie 1 vare BAJ
oy éoti v évvds vy viio AEL. 'Edeiydy & wi,

(Obs. 2. ad IV. 4, Cf. Phleiderer. §§. 41. 42.) dividunt, &
cuiuslibet segmentum adiacens angulo trianguli sit ad eiwsser
mentum adiacens lateri opposito wrianguli, ut summa lums
trianguli comprehendentivn illum angulum est ad latus Le:
ei oppositum; tota autem recta sit ad segmentum ipsius -
iacens (alr:?(:llo) trianguli, uti perimeter trianguli e i

summam laterum circa hunc angulum
hoc latus, & ) Nempe ex VL3

. .49 _{ AB:BZ, ob ang. AB4=2ZB4"
brit A4 4Z=( Y1 1z ob arg. AI'4mzid

==AB-AT: B (V. 12.)
et hinc AZ:(;;):AB-{-A['_'_BF:(A%-;—AT) V. 18)

Eodemque modo ostenditur, esse

BH:BA: AH—AB~B 4= AI': AB4-BT: AT
TE:I'd: AE=AT~4-BI4~AB: AI'+{-BI': AB.
Nominatim itaque int triangulo aequilatero suat
AZ:A44:42
BH:BdA: AH 5=3:2:1,
{E:l4:4E
Plleiderer. ). c. §§. 43. 43

A}
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Sit triangulum ABI, et secetur angulus BAI
bifariam ab ipsa A4 recta; dxco esse ut B4 ad 4T
ita BA ad AT.

Ducatur enim per I' ipsi a4 parallela I'E (l. 3L),
et producta BA conveniat cum ipsa in E,

Et quoniam in parallelas 44, ETI recta incidit AI';
ergo angulus A['E aequalis est angulo I'.44 (L. 20,).
Sed I' 44 ipsi BAA ponitur aequalis; ergo et B A4
ipsi AT'E est aequalis. Rursus, quoniam in paralle-
las 44, ET recta incidit BAE, angulus exterior B.A4
sequalis est interiori AEI (I 29.). Ostensus autem
et et AT'E ipsi BAJ aequalis; ergo angulus 4I'E

. Obs. 5. Vicissim, si recta 4Z trianguli perimetro ter-

- aminata, ot aliquem eius angulum bifariam dividens ita seca-

turin puncto d, ut sit A4 2 4Z—AB-4AT : BT ; cacterae etiam ‘

Tectae per punctum huins sectionis o ex verticibus angulorum

tianguli ductae bifarjam hos angulos divident. Non enim bi-
faviam  dividaat angulos B, I'rectae B4, I'4, sed BO, NG
.(Obs, 2. ad IV. 4.): uaque foret (Obs. 4.) 46:0Z=<B.A-j=

* Ar:Br (Obs. 4.): ideoque 40:82—A4:4Z (V. 11,), AZ:

02—AZ; 4Z (1. 18.) et 6Z=4Z (V. 9.) contra I. Ax. 9

’ iSimili modo enunciantur, et vel immediate similiter demon-

\
‘.

haad

istrantur, vel ad proxime praecedentem casum ope V. 17. re-
‘dueuntur conversae reliquaram partium Obs. 4. Plleiderer. 1.
N-‘ §§. 45, 46,

Obs. 6. Quodsi iam recta ducatnr, quae bifariam divi-
ldat angulum exteriorem ad verticem trianguli, recta ita ducta

i '1) in uiasgulo aequicruro ABI' (¥ig. 344.) parallela-erit basi

Z.4B
FBI’ Nam, quum ex supp. angulus Z2.A46=0640= -—z—:#

1(' 32.) =B=TF (I. 5.), adeoque 64 parallela rectae BI
(L 21.). Et conversa quoque, nempe, si &4 parallela sit re-
¢ae BI', fore angulum ZAB ad 6.4 bisectum, ope I. 29. et
| L 5 facile ostendettr. 2) In triangulo autcm non aequicraro
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Vw6 ATE sf vnd BAd ioy, xai 7 vnd ATE i
- yovie. vg vmo AET éoviv ioy dore uoi mhevgd §
AE mhsvoc v A iosiyv ioy. Kai émvei voiyomv
voi BI'E mage piav viv mdevoay tnv EIjxm s
A4 aviloyoy dga doviv wg 7 BA ngds vy AI' ot-
sag i BA npog vy AE. “Ioy 8 v AE i Al
“oig Gpa 9 B mpog vy AT otivwg 9 BA moos sy
Al .
"Ad &) Eovw we 3 BA spos iy AT ovems i ]
BA ngos vy AL, xat #neleiydu o Ad My o
diye tévprrac 7 vne BAL ywvie vsio v Ad o
Jeing. ' :
Tiv ydp evrey sataoxsveodiveny , el lovy &
9 Bd mooc vy AI' ovtwg 7 BA nrgog 1y Al
dAke xai os 1f Bd ngos 14y AT ovirwe Zoviv 9§ B4
swtgos iy AE: voeyivov yip vov BIE mopd pivt
ay sdevgey v EI fxrar o A4 xai wg oo 7 B4

- (Fig. 345.), si angulus exterior Z 4B bisecetur recta 46, baet
ipsa recta cum basi BI' producta ad eam partem, ad quam &
crus minus AB, concurret in puncto aliquo H. I.‘Iam. q““.l
angulus ZAB=I4-4BI (I. 32.), at ABL> I (I 18)%

ZABL24BT, adeoque 943=z—‘;—‘-’- <ABT', e 0AB+4B1

<L ABl4-ABH <2 vect. (I. 13.) unde 64, BH ex hac p*
concurrent (I, Post. 5.). Pleiderer. §§. 47, 48,

Obs 7. .Recta 468, quae angulum oxternum ZA4B i
guli non aequicruri bisecat, cum basi ad partem cruris mieo
ris productam concurret (Obs. 6.) et ita quidem, ut segme™
in ipsa inter punctum hoc comcursus et terminos basis abucitst
BH, I'Hl eandem habeant rationem, quam trianguli crurd B4,
FA quibus adiscent. Abscindatur enim ab AT recta AE=45
et jungatur BE, critque angulus Z4B=ABE++AEB (I %)
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ipsi AET est aequalis; quare et latus AE lateri AT .
est aequale (I. 6.). Et quoniam uni laterum trianguli
BI'E unempe ET perallela ducta est Ad; erit (V1. 2.)
ut Bd ad AU ita BA ad AE. Aequalis autem est
AE ipsi AI'; w igitur B4 ad AT ita BA ad AI.

\

Sed sit wt BJ ad AT’ ita BA ad AI'; et inngatur
Ad; dico bifariam sectum esse angulum BAT ab A4
recla. .

Iisdem enim constructis, fquoniam est ut BJ ad
Al ita B4 ad Al , sed et ut BA ad AT ita est BA
A AE (VL. 2.); wianguli enim BI'E uni lateri EI'
parallela ducta est A4 erit igitur BA ad AT ita BA
ad AE; aequalis igitur A" ipsi AE (V. 9.); quare

=248E (1. 5.), adeoque 948:(&/2(9-‘:)483, et AH pa-

rallea rectae BE (I. 27.), adcoque BH :I'IT=AE« AT (Obs.
% ad VI. 2.) =A4B:4r (V. 11.). Vicissim, si BH: THI==
AB: AT, iuncta AH angulam ZAR bisecabit. Rursus enim,
facta AB=—=ARB, imctaque BE, erit BH: TH=AE: AT (V.
11.), adeoque rectae AH, BE parallelae (VI. 2. Obs. 3y),
proiude augulus OAB=-/BE (I. 29.), et ZAO=—= AEB (I.
2.), adeoque, ob ABE=AEB (1. 6.), etam &4B=ZA6=

ZAR
2 . CF. Pfleiderer. }. c. §. 48,

Obs. 8. Poterat autem ijuberi, nt recta BE rectae A9
parallela agatur, et demonstratio eodem modo absolvi ac in
lextn elementorum VL 3., atque hac ratione rem efficiunt
Rob. Simson. in Prop. A. post VI. 5. inserta, quae idem enuu-
ciat, quod praecedens Qbs. 7., ac Playfair. Et Simson. qui” _

Enclid. Bleracat. P. Il M
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spos 17y AT otrwg 3 BA mgog wrjy AE- foy dne
5 AT v AE, dicte xul yovie 1 vrie AETL pwvic
15 vno ATE #otiv ioy. " AL 9 piv vno AET
dxzoc v vne B.AA ioy, y Ot xoi y vno ATE «
dvardiE 1 vnd I'dd éotly ion* xal 7 vmo BAdix
2 vnd I'dd éotly ioy. ‘H doa vne BAL ywris
diya éirpmrar o wic Ad swdeiug. "Edy dps -
yuvov xal va &85

IPOTAZIZ §.
\ Ty looyovioy toryaswy tvaloyoy slow wi nhn-
oal al mepl Tdg ioug yuwwiag, wei Sucloyos ai vai
Tdg ioag ywvias Unoreivovdue sAevpal.

dem monet: ,,casus secundus, qui habetor in Prop. A, pui
_ ter utilis ac primus, tertiae propositioni additus est, videliet
is, quo angulus trianguli exterior bifariam secatur recta lines
Demonstratio eius simillima est demonstrationi primi casus, &
ob hanc forsam causam tum ea, tum enunciatio casus, omisi
- ast ab Imperito quodam editore. Pappns certe hac tanqum
propositione elementari (simul cum ipsa VI, 3.) utitar is
VIL Prop. 39. Collect. Mathem.® Utramque etiam propos-
tionem, nempe VI. 3. et alteram ci similem Obs. 7. allalam
uno enunciato complecti licet, quod et Playfair; notat €L
Pfeiderer. 1. c. §§. 49. 50.
Obs. 9. -Quodsi simul angatus !riangnli non aequl'cmi
BAr (Fig. 346.) recta A4, et anguli externi BAZ rect Be bi
secetur, angulus 4460, quem rectac A4, A6 efficiunt, recs
erit. Nam, quum BAZ4-BAT'=2 Rect. (I. 13. orit 8644=
- '%—Z-PI%Q'—:) Recto. Quodsi super eadem basi BT alind
triangulum «BI’ constitutum sit, cuius crura. gamdem inter ¥
rationem habent, quam crura trianguli ABTI, ita, ut sit abB:
al'==A4B: AT, ot bisecetur etiam huius trianguli mgulund ver-
ticem Balet quiei deinceps est, {aB, rectao hos angulos bisecs:
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t angulus AL angulo AI'E est aequalis (I.5.) Sed
JEI" exteriori BAA acqualis (I 20.); ATE vero al-
erno 1A .1 est aequalis; angulus B A igitur angulo
" A est aequalis. Itaque angulus BAI" bifariam se-
tus est ab {4 recta. Si igitur triaxxg;uli etc.

Ny

PROPOSITIO IV. (Fig 3i1.) -

Aequiangulorum triangulorum proportionalia sunt la-
tera circa aequales angulos; et homologa, quae aequa-
les angulos subtcndunt, latera,

tes ad eadem puncta 4, IT baseos ipsius et productae vergen(,
ad quae rectae A4, AH, quae angulos BAI', ZA4 bifariam
secant.  Si emim feri potest, Tecta v. ¢., quae augulum Bal
bifariam secat, secet basin in puncto X, quod a 4 diversum
sit, eritque ex VI, 3. BK: I'K—=Ba:Tlu=BA: I'4A (supp.)

=:B4: T4 (V1. 3.), adeoque erit BI': IK==BI': 4 (V.18.), :

ot I'K=JI'4 (V. 9.), quod est absurdum. Et eodem modo
Tes de recta, quae angulum {aE bifariam secat, probatur.
Obs. 10. " Quum rectagq Ha, Ja pariter inter se rectum
angulum efficiant, idemque obtincat in omnibus triangulis now
atquicruris super ecadem basi BF constitutis, quorum crurs
eandem inter se vatiomem habent, vertices omnium eiusmodi
trimgulorum etunt in semicirculo super HJ descyiplo, sive
iste semicirculus erit locus geometricus verticum ommnium tri-
- angulorum, quorum basis est BI', et quorum crura eandem
inter g0 rationem habent, quam habet 4B ad AF (IlI. 51.
Cor. 2-)-. CE. Apollon, Loc. Plan, 11, Loc. 2, De trieugulis
aequicruris vide I. 26. Cor. 6.

Obs. 11. Quum sit (Obs. 7.) BH:TH=AB: AT vel

BR:.ry—
H= (114 B”) (”I__IM recae HB, Ii4, HI
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"Eotw idoyuvic 1oiywve 1¢ ABI', AIE ioy
Sovie 1y piv vé BAL yuviay v viae TdE vy
& vae AIB 15 vad AEI', xai & w4}y vad ABI

‘vj vao ALE- Ayw ére 14y ABI', ATE voipurur

drdloyoy eloty i mievoud «i stegi 1dg Toeg yuvies,
Xl opeokopor @i VMO TS foag yuvieg vsioteivoree:
TAevoel.

Keiodo yig in' eveive 4, BI' v T'E. Kdaiiui
ai ¢no ABL', AT'B yuviat dvo opd6y #Acacosis s-
o, ioy Ot 9 vnd AlB 13 vae AEl, ai dos v
ABI, AET dvo opd6v &idcoovis eloww «i BA, Ed
dpa SeBublopievae ovpiecotviar. " ExzBs iy odeow
Al CUUTUATITOOAY %aTd 16 Z.

erunt bharmonice continue proportionales, Cf. dicts ad laix
V. Defln, 8. Et conversa qnogne [acile demonstrabirur, newpe,
si sit JIB:HI=B4:T'd, fore etiam AD: SI=54:F4=
HB: HT, et vectam A4 angulum DAL paviterque recum 44
angulum ZAH bisccares

. PROPOSITIO 1V.

Obs. 1. Triangula, qualia in hac propositione accumt,
vel (I. 32 Cor. 3.) quorum dno saltim anguli unius duobas
alterius, singuli singulis acquales sunt, inxta VI Def L s
milia dicuntur. Propositiones itague IV. 2 et 1V. 3. docex
circulo ‘dato inscribere et circumscribere triangulum simui¢
dato. Cf. Pleiderer. }. c. §§. 53. 59, Quum antem in s
gulis in hac propositione occurrentibus latera, quac ange!
aequales subtendunt, lLomologa dicuntur, id ex V. Defi ! |
dicere vult, esso AB:Bl=-aI':I', et BI': A=-[E: 4
et ABtAI=4I':4E, unde et alterne sequitur, AD: A=
BF:T'B=AT': 4B, vel, quam rationem habeant duno duorun
triangulorum aequisngulorum lateta, acqualibus angulis 7
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Sint aegniangplé triangula ABI'y ATE, aequalem
abentia angulum BATI" angulo I'JE, angulum verv

AT'B angulo tJEI, et practerea angulum 4BI an- .

pulo JTE ; dico triangulorum ABI, ATE propor-
ionalia esse- latera circa aequales angulos; et homo-
loga, quae aequales angulos subtendunt, latera.

Ponatur enim BT in directum ipsi I'F Et quo-
niam anguli 4BI';, AI'B duobus rectis munores sunt
(L 17.), aequalis autem AI'B ipsi JEl, anguli igi-
wr ABI', AETI duobus rectis minores sunt; rectae
igitur BA, FEA productae convenient (I. Post. 5.)
Producantur , et convemiant in Z.

posita, eandem habere bina illoram reliqua latera segnalibus
angulis opposita, et (V. 12)) perimetros utriusque trianguli
Ct. Pleidorer. ). c. §§. 51, 52.

Obs. 2. Recta, quae in triangulo parallela ducitur uni
cius lateri, abscindit (I. 29.) uunaulum simile toti (Pllei-
deter. 1. ¢, §. B0, Clavins VI. Cor. 4. alii.). Recta haec
s¢ habet ad latus trianguli, cui est p.ua]lcla, uti segmentum
alterutrings religuorum triangnli laterum ipsam inter et verti-

cem anguli oppositi compreiiensum est ad hoc latus (PReiderer,

I c §. 61.). Eidem per Feclas ex vertice uianvuli opposito
ductas in eadem ratione secatur, ac basis tnangulx, sen latus
eius, cii est paxaﬂcla (PReiderer. L. c. §, 62. Clavius in Schol.
ad IV, 4. Theor. 2.). Quod idem valet, si recta trianguli la-
teii parallela secat eius reliqua Jatera producta (Pleiderer. 1. c-
f. 63. 5q.). Denique, si uianguli alicuius lateri’ plures rectae
, parallelae ducnutur, quae cum religuis lateribus m'anguli. con-
Yeniunt, erunt hae omnes inter se, ut homologa crura trian-
gelorum a parallelis his abscissorum.
Obs. 3. Praemissa 1V.4. Prop., quaenon pcndethI.3 fa,
dle etiam VI. 3. et quae ei adiecta _fn'ut similis propasitio VI.3.

¥
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Kci éaei ioy fotiv 9 Ym0 ATE ywvia 15 o0
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oc doa 5 BA wneos tqy T4 ovrer, 77 BI meos 1'.*
T'E, xal évaidef we 1 AB sipos w3jv BI ot1ss ),
4r agog vy TE. Idhw, &et acpcdlyioes imy
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Obs. 7. ita probari potest. Sirecta A4 (Fig. 348.) bifariam divids
angulam BAI' trianguli non loquicrur‘i ABF, exit AB:4I=
B4:I'4. Demittantur enim ex B, I'in A4 perpundicnh B4,
ro, erunique wiangula BA4, IO4 aequiangula, pariterd®
trimgula B.A4, I0A, unde erit BA: Al'=B.A :P0=B4:[1
(VL. 4.). Ita rem demonstrat Thom..Simpson. (Elem o
Geom. IV, 18.). Et similiter res de recta, quae angolum &
tetnum bifariam secat, demonstratur.

Obs. 4. Si (Fig. 349.) latera BI', AT trianguhi 48]
bifariam secantur per rectas A4, BE ex verticibus angulon®
oppositorum A, B ductas; rccta quoque I'Z ex tertii l"lg““’
vertice ducta per punctum sectionis © duarum 44, BE bifarim
secat tertinm trianguli latus £B. Quippe ob BA— 4T, EA=E
ununique triangulum AB4, BAR dimidium est tdanguli BAT
(1. 36. vel VI 1.): igitur triang. AB4= triang. BAE, demt
que communi triang. 4B@, erit trang. BJO= iang 46E
pariterque 2 triang. B4 -2 triang. ABE, h. e. ob B4l
et AE=EI, tiang, I'BO= wiang. 194 (1. 38, vel. VI 1)
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Tt gy quoniam aequalis est angulus #I'E angulo ABT,
. parallela igitur est BZ ipsi I'4 (1. 28.). Raursus, quo-

“-piam aequalis est AI'B ipsi JEI, parallela est AT
Ll ipsz ZE; parallelogrammum igitur est ZAT'A; aes
s qualis igitur ZA ipsi AT (l. 31), AT vero ipsi Zd.
vv:Et quoniam uni laterum triangali ZBE nempe ZE
J- Queta est parallela AI', est ut BA ad AZ ita BI'
Liad T'E. (VI. 2.). Aequalis autem AZ ipsi I'4; ut
i igiar BA ad I ita B ad TE (V. 7.), et alterne
‘w. (Ve 16) ut AR ad Bl ita /' ad 'E. Rursus,
. quoniam _parallela est I'./ ipsi BZ, est igitur ut BI",
4 ad I'E ita ZA ad AE (VL. 2.). Aequalis autem Z/4
b ipsi A'; ut igitur BI' ad TI'Eita AT ad E4 (V.
;.- 1), alterne igitur (V. 16,) ut BI' ad I'4 ita TE ad
" Bd. Et quaniam ostensum est, ut 4B quidem ad

.- Atqui tam trjang. I'B@: tria TBZ
'qqnqm mangg 194: t.rnnl:g. 4z =I6:rz (VI.1.). Ergo

. (A 11,) triang. T'BQ : wiang. I'BZ = teiang, I'6A :triang. I'4Z,
et hive (V. 14.) tdang. F'BZ = triang, [ AZ, ac (I. 38. conv.)._
" BZ=AZ. Cf. Pheiderer, 1. c. §. 66.

Obs. 8. Tres rectae, quae ex singulorum trianguli cu-
iuscanque ABI’ angulorum verticibus o, B, I' (Tig. 350.)
decantar ad puncta 4, E, Z laterum oppositorum, ubi laec
biferiam dividuntar, in eodem intra triangulum puncto se se-
cant. Duas enim A4, BE, quae se in puncto 6 secant, tra.
iiciae, si Gori potest, tertia I'Z in punctis X, H. Per puncta
Ty @ sgatar recta I'6.4. Cum haec bifsriam secet latus AL
in puncto A, ubi ei occurrit (Obs. 4.), atque hoc non coin-
cidere possit cam puncto Z (I. Post. 6.): foret 4B bifariam
- secta in duobus punctis Z, £, quod ﬁen nequit (I. 9. I. 7.

4x.). Cf. PReiderer. I. c. §. 67,

Obs. 6. Eaedem tres vectae (Fig. 349.) ita se in puncto
communi 6 secant, ut segmentum cuiuslibet adiacens lateri
trianguli, eiusdemque segmentum adiacens vertici anguli op-

w ¥ D
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TE agos iy Ed. Kei &xel i0:iy3y e piv 1 4B
" s00¢ 15y B ovrec 4 AT stpog 1y TE, ws di g

B’ agos vy Id ovreg 4 I'E ngds iy E4 1
Seivov doce oic 3 BA waoc 1y AT ovrwg v I'd s
wy AE. Tuv doc idopurv'ev xui 3¢ 5.

Nror4sry i

E:iv dvo 7m'ymmz Tds shevods «viloyoy y,
;mwm fotae i T9ipeve xal foeg iSse Tug pevic,
v G i ollmnl"m sUhsrput 1T0TEVOVCEY.

"Larm dvo 19iyove s ABF, dEZ ds aulevocs
dvddoyov Epovra, os peiv iy AR sigeg v BI o
vwg 15v JE woos viiv EZ4, og 6t ritv BT ages vy
LA otrwg 13y EZ ap0g v Zd, xai &1 og wip B4
sepos Ty Al ottog iy Ed wpos 1oy A7 o

fooyavior date o ABI voiyuvey v 4EZ sppuye

[

- : . R .
positi, ac tota vecta sint nti 1:2:3; triangulum vero i s

'trianguh aequalia dividunt; ad puncinm autem sectionis coat

munis usque tantum ductae triangnlum dividunt in tria ot
qualia. Nempc 1) ob BS: Jr—AE: EI'—=1Z: AZ (supp- ¢
V. 8. Del.), suns AE et 40, AZ ot AT parallelae (VI. 2}
Quare (1. 15. et I. 20.) triangula JOF et SOB, 497 o 4l
sunc aequiangula, adcoque 49:60.4 =

OF:OB=J4F:AB (V1. 4.) ==4I: BT -
87:0'=47: ,{I —Ii4: DI (VL. 4. 92, Obs.)

1:9 ot 45:0.4:44—RE:6B: BE=07:00 1 zI'=1:2:3 (.
18). 2) N\@BA=/\ABE (Obs. 4. Dem.) =6.4r= 68 (1
- " OZR: OB

"su):tunug. Gt olg)=-0%:0T (VI 1) 1 9 (ar. 1)

: 96ZB= 6T R- 994N a7.n="Ath
TMague A Ol negkr O PATiter eM P75

yerd
%) ASBI=04T (Obs. & Dem) o p6a8= 1oz

(1. 58) ;—.(gﬁg) (or. 2.). CL Pheiderer. i. c. §. 65
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Bl ita AT ad T'E; ut vero BI' ad I'd ita TE ad
Ed; et ex aequo igitur (V. 22.) ut B ad AL ita
I'd ad JE. Aequiangulorum igitur etc,

PROPOSITI1IO V. (Fig 351)

Si dno triangula latera proportionalia habeant, ae-
quiangula erunt triangula ; et aequales habebunt angu-
los, quos homologa latera subtenduut. - )

Sint duo triangula IBI'y, 4EZ latera proportio.
tionalia habentia, sitque ut A8 quidem'ad Bl ita
4Ead EZ, ut BT vero ad I'A ita EZ ad ZA; et
adhuc ut B4 ad A ita EA ald 47 ; dico aequiana
gulum esse triangulum ADB[ triangulo JEZ, et ae-
quales habe.re angulos, quos homologa latera subten-

Obs, 7. Cum in triangnlis aequilateris rectae bifariam
dividentes angulos bilariam quoque secent latera opposita, et
vicissim (f. 1. I, 8.); lignet identitas conclusionnm (Obs. 2.
al VI. 3. et VL. 2. Obs. b.) ad ipsa applicatarum. Eademque
per vectas A4, BE, I'Z in sex, per rectas 46, B6, I'Q in
tia triangula similia ¢t aequalia dividuntur. Cf, Pleiderer.
Jc. §. 69,

Obs. B, Vicissim, si recta 44 ab vertice aliguo tyjan-
guli ad punctum bisectionis lateris oppositi 4 ducta ita seca-
wr in @, ut segmentum ipsius 4@ adiaceus veruci wianguli
-duplum sit alierius segmenti G adiacentis lateri opposito tri-
aguli; cetorae etiam rectae per punctum 6 hatins sectionis ex
verticibus trianguli ductae bilariam latera iis opposita secant.

BA6=2R49

Ductis ngmpe rectis BOE, 4B, erunt tilangnla EAG =1E46

(VL. 1) igitur ABAE=QDJE, Sed ob BI'=2B4 (supp.) .
etiam A BI'E=9/AB4E (V1. 1.). Quare ABAE=ABIE, .

k St
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xai joag fovos sdg yevial, v 'dc oucleyor stievoc
Unoteivovas, ey uly vno ABI wj vne AEZ, uy
-0t vnoe BI'A s vno EZA, xai & vyv vne BAT
s vno EAZ, .

Svreorata ydp meos v EZ cvdeia, wai tois
npog ovry orusiots vois E, Z, v piv vao ABI
ywvia {on 3 vno ZEH, vy 6 vao BI'A iey x twe
EZH: Aoty doa 3 ve BAT oty vy; vae EHZ
Loriv ior;.

looyuwioy doa 201l w0 ABT volyevoy se EHZ
soiywver vav doe ABI, EIZ coysvwy cvilop
elow ol ahevoai af tepb Tdg ioag yuviag, xai ouo
Aoyor «i vmo wug ious ymviug mAevgai Ustorsivover
fony doa we 4 AB ngos wiv BI oirag 9y HE s
vy EZ AWM og 1 AB ngog-vijy BI' oirus it
xavae y AE npos sy EZ- ug dow 7 AE meos ¥
EZ ovrwg 4 HE noos vy EZ: ixdrepa dos 10
" dE, HE sigos vy EZ wov oaveoy &yee Aujov ing
dea loriv qf AE v HE. Aid wd evid &7 sai§ 47
et hinc (1. 35. conv.) AB=TE. Similiterque osteaditur, vd
nunc ex Obs, 2. inferfur, ducta I'©Z recta fieri cuam AZ=
B2, _CE. Pleiderer. ). c. §; 70.

‘Obs. 9. Pariter, si tres vectae 64, 6B, @I ab purao
6 intra triangulum ad vertices angulorum eins ductae trisngs:
lum in tria aequalia dividunt; rectae lnoi ad latera usque ‘“
anguli oppasita continuatae bifariam ea dividunt. Est ea®
(VL. 1.) AAOB: \OIB—A6:64=—A6D: 46F, Quare, &
" AA6B=/\ 46T (supp.), etism AO4B=46r (V. 11)4
hine (I. 38. conv.) BA=Id. Et similiter in reliquis.
PReidever. ), c. §. 7. -
PROP V. VL

Obs. 1. Propositiones hae conversae sunt praecedents

quartae, atque uti haec propositioni 1. 20. ita illae propositi™
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dunt, angulum quidem ABI ‘ahgulo 4EZ, angulum
vero B4 angulo EZJ; et insuper angulum BAT
angulo EAZ. ‘ )

Constituatur enim (I. 23.) ad rectam EZ, et ad
puncta in ea E, Z, angulo quidem ABI acqualis
ZEH, angulo vera BI'A aequalis angulus LZH; re-
liquus (I. 32.) igitur BAF reliquo EHZ est aequalis.

. Aequiangulum igitur est triangulum 4BT triangulo
EHZ; wianguloram igitur 4By, EHZ proportio-
nalia sunt latera (VI. 4.), circum aequales angulos, et
_ homologa latera aequales angulos subtendunt; est igi-
tur ut 4B ad BI' ita HE ad EZ. Sed ut AB ad
" BF ita ponitur 4E ad EZ; ut igitur 4E ad EZ ita
" HE ad EZ (V. 11.); utraque igitur ipsarum AE,
HE ad EZ eandem habet rationem ; aequalis igitur
et JB ipsi HE (V. 9.). Ex eademr ratinne et 47
ipi HZ aequalis est. Et quoniam aequalis est JE

sibus I. 8. I 4. respondent, ad quas earum demonstrationes
© reducuntur, et sub quarum conditionibus triangnla similia et
sequalia sunt. Cf. Pleiderer. I ¢c. §. 72.

Obs. 2. Sub quintas conditionibus similia esse triangula
propositio haec aeque immediate ac quarta efficit: positis aue

tem sextae conditionibus, mediante quarta demum proportio- -

nalitas relignorum circa angulos aequales laterum, ad triangu-
lorum similitudinem per VI. 1. Def. requisita, colligirur. Cf,
Pleiderer.-). c. §. 73, ‘

Obs. 3. Ope sextae demonstrantur conversae noonulla-
fum propositionum, quae Obs. 2. ad VI. 4. comprehenduntar,
_ Pempe quod, sumtis (Fig. 335, 359.) in eadem recta tribus
punctis f , B, 4, ct per dno eorum B, 4 ductis duahus pa-
tallelis BI, 4E ad easdem (vel oppositas) rectae illiua partos,
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1) HZ éotiv ioy. "Emei ovw ioy doviv 5 AE v ER,
sy Ot 3y EZ, dvo &y «i AE, EZ dvei wis HE,
EZ iom sial, xui fuog y ZA Bioes vy ZH Eoxiy
for ywvic dpa 9 v10 JEZ yuwvie 1o vno HEZ éotew
ioy. Kci 0 AEZ voiywvoy v6i HEZ sgtyavs igov,
xul i Aonal yuviae Taig Aotnaig yaviar i, vf
«¢ «i icae mAevoa: vnotsivovory® ioy dou lovi xai 1
Jiv va0 AZE yuvia v vne HZE, 9 0t vno EAZ
1 vao EHZ. Kl énel 4 ply €ae ZEJ 15 vae
ZEH loriy ion, dAk 4 vaoc HEZ jj tac ABT
dotiv ioy xut 1) vne ABI dow yovie i vne AEZ
fotiy ion.  Awi vd avrd 83 xui 9 vae ABI 1§ te
AZE ioviv ioy;, zui &re 9 w008 16 A T3 ngoc v £
isoyurioy Qoo ti 16 ABT 1piywvoy v JEZ voc-
yove. "By doe dvo xai 1d g7
nNPOTAXIY §.

"Fdv dvo toiyuve piav yuviay pug yevie iy

&y, mepl OF Ths Uug yuviug TaS MALUOds Gvcioyor

prouti puncta B, 4 in ea iacent ad easdem (vel oppositss)
partes puncii A, sic, ut sit Bl : JE=AB: A4, puncu 4,
F, E pariter jaceant in directum. [Iunctis enim A1, AE ve-
ctis, ob angulum ABI'=dJE (§. 29.) et Bl :4L=—=AB: 44
(supp.) est angulus BAI =4AE (VI. b.), ideoque priori cam

- rectarum AT, AL una in alteram incidit (Conv. 1. S. Ax);

posteriori eaedem rectae in directum sibi invicem sunt (Coav,
1. 15.), Clavius posterius eodem modo, prius indirecte de-
moustrat. Cf. Plleiderer. ). ¢. §. 70,

Obs. & Simt (Fig. 553.) 4B, I'4 parallelae, et 0,1
vectae quaecunque inaequales. Utrimque a punctis B, Zi
parallelis ubicungne sumtis, abscindautur in priove ZH=2y=
0, in posteriore 6= FE¥=1II, ita ut puncta H, @ sinr ex um

reclae LZ parte, 1, O ex altera: tres rectae EZ , 6, 9y
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ipsi EF , communis autem EZ; dmae JE, EZ dnas
bus HE, EZ aequales sunty et basis Zd basi ZH
est aequalis; angulus: igitur JEZ angulo HEZ est
aequalis (I. 8.). Et triangulum AEZ triangulo NEZ
aequale, et reliqui anguli reliquis angulis aequales,
quos aequalia latera .subtendunt; aequalis igitur est et
angulus quidem JZE ipsi HZE, angulus vero L7
ipsi EHZ. Et quoniam angulus quidem ZEJ ipsi
ZEH est aequalis, sed HEZ ipsi ABI est aequalis,
et ABI igitur angulus ipsi JEZ est aequalis (I. Ax.
1.). Ex eadem ratione angulus ABI ipsi JZE est
aequalis/, et insuper angulus ad A ipsi ad 4; aequiana
gnlum igitur est triangulum ABI triangulo JLEZ.
Si igitur duo etc,

PROPOSITIO VL (Fig 352)

Si duo triangula unum angulum uni argulo aeqnaa
lem habeant, circa aequales autem angulos latera pro-

_ eodem extra parallelas puncto X concurrent: et, si duo sega
 menta ZN, EM ad easdem rcctae EZ partes ab parallelis A1,

T4 abscissae sunt, ita ut sit ZN: EM=0:1T, veca quogne

NM, altera oorum extrema N, M jungens per puncinm K

trausibit, Quippe rectis EZ, @H se in puncto X sccantibus

{pmallclae enim csse nequennt, gnodsi enim parallelae essent,
| foret ZH--EG (1. 3).) i. e. O=<II contra supposit,) est (Obs,
. 2ad VI 4) ZH:E9=KZ:KE. Sed ob Zn—=ZIl, E0—EQ
et (V. 7. Cor.) Zy: EO=ZH:EQ, ac Chyp. e¢ V, 1. V. 11,)
ot ZN: EM=0:II=ZH: EQ, ideoque (V. 11.) tam Zy: L3
.2=XZ:KE, quam ZN:BM-—KZ:KR, ct hinc (Obs. 5.) tam
puncta 3, &, K, quam puncta N, M, X iacent in directam.
lisdem Porro, quae supra, sumtis ot factis (nisi quod rectae
0, I nunc etiam possunt esse aequales): tres reclac L%, 13,
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ldopuma foree vd Toiyuve, Ko iowe Fee wig yuyies,
vy’ ds i opoloyor whevoad vnoreivovuy.

"Eova dvo voiywve v@ ABI, AEZ, uicy yavier
v vd BAT pii yuwvie v vno EJZ iony &ovs,
nept 8 Tdg ioag ywviug vag mhsvpds avdloyor, we
v}y BA ngog vgv AI' otvag vgy EA apos vy 42
" Aépw ot icoyuweoy 0wt vo ABT vpiywvov su AEZ
rg:;mwm , xai lony &u vy uiv vio ABT ywvior
v vo AEZ, vy 8 vno AI'B 35 vnd JZE.

Svveoratw pip mpos piv 15 AZ e0deia, v i
neos avey or,nu'olc Toig 4, Z, omovipe uéy 1av €10
BAT', EAZ ioy; 3 vao ZAH, «f 8t vnd AIBi
9 vmo AZH.

Aowts} doa 3 meds v B yuvia dowwy v mevitd
H ioy lotiv: icopuvioy dge ioti-co ABI tpiyewmy
.29 AHZ voiyuve avidoyov dpe éoriv ws 1 BA
npog vy AL ovrwg § HdA agos vy AZ. ‘Tavra-
var O xal wg 7 BA ngog vy AT ovewg 5 E4 aps
vy AZ xai &g doa v Ed ngos vy AZ otwes |
Hd sigos vy AZ- ioy <pa 7 EA vij AH, xui so7
% A% o & ai EA, AZ dvoi vais HA, 4Z i

78 se in eodem intra parallelas puncio x secabun, et, ¥ 3eg:
menta Zv, Bu ad altermas rectae £Z ﬁrtu ab parallelis 4B,
I'4 abscissa sunt, ut O ad IT, resta etiam vu altera sorm
extrema iungens per punctum « trassibit, quod eodem modo
demonssratur, Cf. Pleiderer. {. c. §§. 77. 8.

Obs. 5 Quae in Obs. 4, vidimus, inservinnt solvendo
problemati, quod in Loc. 1. et 2. Libri I. Apollonii de e
cticne rationis habetur. Practerea indg patet, in quadrilateris,
quoram duo latera sunt parallela, vectam, quae haec laten bi-
fenam - dividit, et diagonales figurao in eodem intra quadnh
torum puncto se secate; ct oi alters duo latera parallols ns
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portionalia ; aequiangula erunt triangula, et aequales
habebunt angulos, quos homologa latera subtemlunut.

Sint duo triangula ABI'y 4EZ, unum angulum
BAI' uni angulo EAZ aequalem habentia, ciria ae-
quales autem amngulos latera proportionalia, ut B.A ad
AT ita EA ad AZ; dico aequiangulum esse triaugue’
luam ABTI' triangulo JEZ, et aequalem habiturum
esse angulum ABI' quidem angulo JEZ, angulum.
vero AI'B ipsi 4ZE.

Constituatur enim (I. 23.) ad rectam AZ, et ad
puncta in ipsa 4, Z, alterutri angulorum BAI', EAZ
aequalis angulus ZAJH, angulo vero AI'B uequalis
ipse AZH. ' .

Reliquus igitur angulus ad B reliquo ad H aequa-
lis est (I. 32.); aequiangulum igitur est triangulum
ART triangulo JHZ; proportionaliter igitur est (VI.
4)wt BA ad Al ita HA ad 4Z. Ponitur autem et
wBA ad AT ita EA ad 4Z; ut igiur (V. 11.) E4 .
3 47 ita HA ad AZ; aequalis igitur (V. 9.) E4ipéi
4H, ¢t communis 4Z; duae igitur E4, 4Z duabus
H4, 4Z asequales sunt, et angulus E4Z angulo HAZ

tint, haec, atque rectam bifsriam latera parallela dividentem
" in eodem extra figuram puncto concurrere; in parallelogram-
~'mis_igitur diagonales, et rectas bima latera opposita bifariam
dividentes codem in puncto se secare: quod ita fieri alio modo
ostenditur in demonstratione XI. 39, CI. Pleiderer. l. c. §§.
9-82.

Obs. 6, Perpendicula o tvribm.kangulis trianguli alicuins
in latera opposita demissa in eodem puncto se intersecant. Sit
(Fig. 354.) 481 uiangulum, ja quo duo perpendioula ox op-
Positis amgulis in latera AI', 4B demissa se intersccent in
Puacto Z, iungatur 42, et produsatur, si opus est, usqu:dum

4
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tlai, xai yovic o) viro BAZ povie 14 vas HAZ oy
fuo dow o EZ Bdoer vij Zil ioviv oy, xai vo 4EZ
1oiyavoy 16 JHZ voryuve icoy iovi, xed ai hotne
yoviee taic Iomsials yov'mg ivae faerrae éxerigs ba-
tipa 8) Op ¢ ai fow alevgni vrovsivovsty: oy o
loviv o pdy vad 4ZH 15} vao AZE, ¢ &% vae 4HL
t; 90 AE7Z. A3 1 vao AZH vy viro AB éwir
oy, xat vj o AI'B doe 1§ vno ALK ioviy i
*Tnoxerrar 8¢ xai 1 vad BAT 1 vnd EAL io,
doruy) doe 4 meoe v B herny vy irgos va Eic
Zotiv loopeiviov dow doti 10 ABD Tgiywvoy 16 JEL

‘. =

r ? \ - L4 3 .
Torywve. "Kuv dpu Jvo Tpiyure xut Tu €5

nNrProTrT4zIx .
» 13 . % 1
Eur Mo voiywva piay yuviey g yoyis 07
" an ’ - Nyt
Jyy, srepi O wds dhkas povies Tds sthsvous avulopr
ray 0 Aoeawy éxevépay dpe fror Sidogove, 9§

. . .. s
‘Bhucoove 0pdist looyuvia forar Ta Tofyeve, Xak
w r 2 |

&Ea vdg puvicg, stegl ¢ dvadoyoy elawy b ke

1) Verba ixaripa ixaripe, quae Peyrardus consentin
Cod. a. omittit, ex edd. Oxon. et Basil. resttnimus, gn®
alins etiam Euclidi solemne sit, verba propusitionum e
dentium exacte citare, et in I. 4. haec vetva expressa sinl

tectae BI' ocewrrat in @, erit A6 perpendicularis ad BI. fut
gatur enim 4, et circa triangnlnm AEZ describatur circup“
(IV. 5,1, eritque, ob angulum vectum AEZ, 4Z diametet o

cculi (Obs. 1. ad 111, 31.). Eodem modo ostendetur, 4% &

dizmetrum cirenli civea triangulum 4Z4 circumscripti: i“‘if"
pancta A, E, Z, 4 in ciccamlerentia einsdem circuli poot
ot At ob augulum EZB=4Z1" (I. 15.} et augulum BEL
==1'4Z (uterque enim rcctus est), triangula BEZ, 147%™
aoyuiangale, adcoque BZ: BZ=IZ:4% (VI. 1.}, aul altere
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el aequalis } Dbasis igitur (1. 4.) EZ bast Zlf] cst ;ae«‘lna-
arts s, et triangnlum AEZ triaugulo JHZ aeq{mle est,
wirs et reliqui anguli reliquis angulis acquales erunt, alter
&= alteri, quos aequalia litera subtendunt; aequalis igitur
i est JZH quidem ipsi JZE, augulns vero JHZ ipsi
uie JEZ. Sed ipse A2 {1 ipsi AR est aequalis (cousir.),
Ju et AI'B igitur ipsi JLE est aequalis. Ponitar autem
i et BAT ipsi EdZ sequalis; et reliquus igitur ad B reli-
Yii.quoad B aequalis (I 32.); acquiangulum igitur est tri-

<o angulum ABI triangulo JKZ. Si igitur duo. trian.
gula etc. )

PROPOSITIO VI (Fig 355

«s  Si duo triangula unum angnlum uni angulo aequa.

. lem habeant, circa alios autem angulos laters propor-

_ fionalia, reliquorum vero utrumque simul vel mino-

. Yemy vel non minorem recto ; acquianguls erwit trian.
. gula, et ueruales habebumt angulos, circu quos pro-
portionalia sun latera.

BZ:I7=EZ:47% (V. 16.). Quoniam igitur latera circa aus
gnlos aequales BZI, EZ4 sunt pmponmna]n, triangula BZ T,
4ZE sunt sequiangula (V1. b), adeoque augzulns Frf=K4Z.
At B4Z=EAZ (Ill. 21.): itaque EAZ=—ZIR--Z16. Prae-
tevea autem et BZA=0OZI (I. 15.): itaque ezi.un ALZ=26T
(I. 52, adeoque, qQuum [AEZ rectus sit, rectus erit etiam
Zor, vel 48 perpendicularis erit ad Bf (Piaylair. Vi, Prop.
H.). — Paullo brevius ita demousmatov, esse angulum Z20I'B
=ESZ, Quum BEI sit rccius aeque ac B4, ex Cor. 2. ad
L 2. semicircalus super diametro BI' descriptus per E et
4 namsibit, unde erit ZI'B==E4Z (IlI. 2L). Vil Kliigels
Winterb. I, Th, p. Y23, et, qui ibi p. 926. Jandatnr, Fuleras
m Nov. Commeuntar. Petrop. Tom. XI. a, 1165, ~ Addi po-

Euclid. Elements P, 11 N
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"Fotw do toiyore 16 ARL, JEZ, piav povie
ple yoria iony rr1a, t» ¥a0 BAL 15 ¢10 E4Z
stegi N} wrleg ;«owm T€e T30 ABF dEZ, .
sicvpls evdlopor, oy v AB neoe 14y BI ot
2y AE agor vy EZ, 1ér §t loerov 16y apog 1ois
I', 7 acoregoy fzatigay dua Lhicoore volis up
61t {soyuveor fure 10 ABP 701'7:»1'01' ra AEZ 1o
yuve, xal iy doree o Uae ABIL yoaric v vao JEL
zai Aoeny drnAovert r} 7008 T8 F oy Ty agos w
Z iay.

Ei pdo dwteng iouy f 000 AB jorie 17 e
AEZ, pic «troy peifuy foriv.  “Eotw pager T
tue ABD" xui ovviordio qoos 15 AB ben, w
T stgeg ety opustn 6 B, 15 vae AL ywrein
’I:f 1;';“; ,AB’I. )

Kui énei oy dotiv op wiv A yovie 7 4,1 % )
ABH yovia vf vite AEZ, jocay dou 4} vino AilBina,
1§ a0 AZE oty ioy lsoyaveor Cow fari to ASH
so5mnroy 1i ARZ vorpurar oty dow vy 1, AR ag
wiy B oftws 71 A8 wede tiv EZ. ‘S5 §iy S
stgo¢ 1iv EZ otros tnoxewrur 3 AB sgo: vjy B wi
we cou j AB wgos iy Bl otrws 7 AB nges v

tevat : et vice versa, si .49 perpendictlaris est ad ET, tramsi
debet per Z. Si enim non transeat, alia rectd pcr.ldl
dncta ex demonstratione pariter exit ad BI pﬂpcmhc.lhﬂ'l
qaod ficri nequit (I. 17, Cor, 3.3

PROPOSITIO VIL

Obs. 1. . Rob. Simson. duobus hac propositicne ean™®

us
ratis casibus rertinm 2ddit ,,omissum, et in dc.man,muamb

t
mon raro occuricatem‘® quo relignornm au;ulomm alter #
. . N . mny
rectus. Demonstratio autzm huius casus cadewm fere €4 §
. - ‘
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Sint duo triangula ABI', AEZ, unum anguluni
* mni angulo aequalem babentia, angulum nempe BA[
' .angulo K. JZ, circa alios antem angulos ABI, JE7,
latera proportionaliay, ut 4B ad Bl ita AE ad EZ,
reliquoram vero ad I'y Z primo utrumgue simul mi-
rorem recto dico aequiangulum esse triangulum ABI
triangulo JUZ, et aequalem Fore angulum ABI an-
gulo JEZ, €t reliquum nempe angulnm ad I' reliquo
ad Z aequalern,

Si enim inaequalis est angulus ABI" angulo JEZ,
ubus ipsorun uaior est. Sit maior ABI'; et consti.
tatur (1. 23.) ad rectam AB et ad punctum in ea B,
angulo JEZ aequalis angulus ABH.

Et quoniam aequalis est angulus quidem 4 angnld
4, angulus vero ABH ipsi AEZ, reliquus igftur AHB
reliquo AZE est aequalis (I. 32.); aequiangulum igitur
est triangulum ABH triangulo JEZ; est igitur (VI
Ly ut AB ad BH ita AE ad EZ. Ut autem AF ad
EZ ita ponitnr 4B ad BI'; ut igitur 4B ad BI'ita
AB ad BH (V. 11.), récta igitur 4B ad utramque
iparum BI'y BH ¢andem habet rationem; aequalis

casns secundi, we¢ omnino necesse videtur, tertium hunc ca- |
M nominatim afferve, quwm expressio ,,non minor recto**
eum etiam casum , quo angulus rectus est, comprehendar,
Obs. 2. Patet, hanc propositionem respondere &i, guam:
dd L 26, Obs. 2. ut casum quintum, quo duo trianguls ac-
qualia esse possunt, notavimus. Et hoc triangulorum sequa-
um casn praemisso potest nostra haec propositio eodem modo,
quo ;'Jrucedenxes duas demnonstrari. CI. Peiderer. 1, ¢ P. M.
§. §6.
\
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BH, 4 AR doe ngog éxatigay t5» BI', BH i
witoy e soyore foy, doe lotiv f BT v BH- e
xai povie o agog wi I )ww'r_z 1; vsie BHTI iows
ivi;, 'Ei¢tiow 8 opdis vmoxurar 1) mgoc 18 T
sSrtrew dou fotiy 6odvs 1 vae BHI, octve i ige-
Eie ity porie i vud AHB peilov dotiv opdis.
Kui 88ei78); ior; 60oc 1) noos 16 Z, %t 3 sipo8 1
Z dou peijwy v 0pdig. ‘Taorsras & incoom
0937, Oep €romoy ovx dpw avicog dovey §
"ABI yovie 1 26 4EZ, oy doe. “Eov & wiy
npos 1w ¥ ioy 17 stpog 16 A, e joty cau 5 Aw
1w I Aveeq w3 ngog 1w Z ioy dorive ieopupior ag
ot 10 ABI" voiyuvoy 14 AEZ vgryvve.

"Ahig Oy nehy vioxeio®e fxaripe TGV s1pos M
', Z 3 ddvowy dpdss Aiyw wdiw 6Tt i oves
lgoyiviov 6te s0 ABT voiyovey va AEZ roims

Tar yip attiy »ataosevacdiviay, uoies du
fomev, ot ioy doviv 7 B v BH @yre xai pure
% apoe o I' 1 vno BHI ioy dativ. Ovx i
& opdic ¥ upos va I, ovx dhdetwy dou opdrs otdh
7 vao BHI. Totyuvov 8 1ov BHI ui dvo yeriv
dvo opduv ovx sicty hdtroves, Gneg fotly ddvvens
ovx dpe stiier dveog oty oy vmo ABI yuvie tf
vnd JEZ, ioy dga’ "Eost 8 xai 4 neos w6 AW
ngog ww o oy, Aony dga 9 weog vw I Aoens %
ngos e Z ioy doviv icoyaveov dge Zovi v6 ABI
soiyavey vi AEZ topeive. "Ear doa dvo spiyers
xui T8 §iFs ‘ '

~ Obs. 3. Triangnln sub cenditiouibus VI, 7. similia este
_uti ex VI 6. (vid. ad VL. 6. Obs. 2.) infertur. Cf. Pleiders.
L oc §. Bi. '
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gitur est BI" ipsi BH (V. 9.); quare et angulus ad
I' angulo BHT est aequalis (L. 5.). Minor autem |
ecto pounitur angulus ad I'; minor igitur est recto an-
sulus BHI", quate (I. 13.) qui ei deinceps est angn-
us AHB maior est recto. Et ostensns est aequalis
esse angulo ad Z, et ipse angulus ad Z igitur maior
est recto. Ponitur autem miunor recto, quod est ab-
surdam ; non igitur inaequalis est angulus A4BI" an-
gulo AEZ, aequalis igitur, Est autem et angulus ad
A 2equalis angulo ad A, et reliquus igitur (I. 32.) ad
I' reliquo ad Z aequalis est; aequiangulum lgmxr est
trianguium ABP triangulo 4EZ.

Sed et rursus pondtyr uterque angulorum ad Iy
Z von minor recto; dico rursis et sic aeqmangulum
esse triangulum ABI triangulo JEZ. L

In@em enim constructis, similiter ostendemus ae-
qualem esse BI ipsi BH 5 quare et angulus ad I ipsi
BHF aequalis est. Non minor autem.yecto est ‘avi-
gulus ad I'; non est igitur minor rectd’ BHI. Tri-
anguli igitur BH T dud anguli duobus rectis non sunt:
minores, quod fieri mequit (I 17.); rursus igitur non
insequalis est angulus ABI' angulo JEZ; aequalis
igir.  Est autem et angulus ad A avgulo ad 1 ae-
qualis, reliquus igitur (I. 32.) ad I reliquo ad Z ae-
qualis est; aequiangulum igitur est triangulum ABI'
ipsi triangule JEZ. Si .igitur duo triangula etc.

Obs. 4. Notari etism potest, casum primum, quo nempe
ngulorum ad 1, Z uterque ininor est recto, semper exuteu.
4 laters 4B, 4B adiacentia angalis (supp.) aequalibus A o d

+
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’

HPOTAZIS 5.

Euv &y on(}oyp)ww T ywre dto u,c oo v
vigs fmi tﬂt‘ p’aow za 505 aydy* vu 190s ¥y xadite
Toiywre ouoie fave tw 0} GAw xai Gririors.

"Eota 19'puvoy epdoyaviov vo ABT, opd7r
&ov. vjy vad BAT yoviay, xai 5ydw . aud s 4
e iy B xddevog 4 Ad hipa ove agocoy onr
éxdvegoy suy ABA, AJT voipavay ol w3 ABT
#ar &5 a'u.r/).ou:.

"Enst yap wr‘ totly if vnda BAT yuvia tyv‘w
AdB, 0pd1 yuap éxeripa, xai xowq gaiy dvo tpi7e
vuy to0 v¢ ABI xal 106 ABA 7 migos v B o
dox 4 vwo ALB ).omr/ vy} vn0 BAd Zoily ior i
yiimoy aoa ozt o ABI 1glynwov o AB4 qu"'

“Fouew aga ws % BI vneveivoros oy oqn‘h," w
ABI 'rpcywvou 7008 'np' BA vaoveivovoay n’voe&v
woi ABA voywvov, ottug etey 7 AB Unevsiveveny
wgog 76 I yuriay s0v ABI" voiyuivav mgos vir B2
Uneveivovaey v iony T meds v I', 'n;‘v vwe B4
%y . ABJ w(uyawou* wal &t o AT swpog vijv Ad i
tscmvmw w]v TE0s w B yaviay , xony mM
ceuyavaw' o ABI' aga 1gqmm 26 AR sppom
. isopuvior € dove, xed sds mepl Tas foas yavias s

odc evdhoyoy fyer ouotoy doa dovi vo ABI' seipr

minara sint alteris AF, EZ (I. 18, et I. 17, Cor, 3, CLPEe
derer. 1. c. §. 88,

Obs 5 Necessitas tertise canditionis propositioni VL
adiunctse simili fere ratione evincitur, ac in Obs. 2, ad 1 %
‘vidimus, dua trianguls, in quibus duo latera cum angulo
eorym opposito utrimque aequalia sint, lnon semper M
esee, et nova ad hanc sequalitatem determinations opat #
CL. Ploiderer, 1, c. §§. 89. 90.
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PROP?OSITIO VIL (Fig 356)

$i in wtriangulo rectangulo ab angulo recto ad ba-
in perpendicularis ducatir; quae ad perpendicularem
iu'nt triangnla similia et toti ot inter se.

Sit triangulum rectangulum {B{’, rectum habens
wgalum BAT, et ducatur ab 4 ad BT perpendicu.
s AJd; dico simile esse utrumque triaugalorum

ABdy AdL toti ABL et iuter se.

Quoviam enim aequalis est angulus B.{[" angulo
44B, rectus enim. uterque, et commuais duohus tri-
wmgulis ABI" et ABdA angulus ad B; reliquus igitur

AlB reliquo B 1 est aequalis (1. 32.); aequiangu-
hm igitar est triangulum ABT triangulo ABd. Est
. igitur (V1. 1) ut B[ subtendens angulum rectum tri-

nguli /B ad B.{ subtendentem angalum rectum

Wianguli AB.f, ita eadem 4B subtendens angulum
~ud T wianguli /B[’ ad BJ subtendentem angulum

aequalem angulo ad I', nempe B4 ipsius trianguli
_ AB4; et etism AT ad A4 subtendentem angulum ad
B, communetn duobus triangulis; triangulum igitar
- ABT triangnlo 4B.J sequiangulum est, et latera circa

equales angulos proportionalia habet; simile igitar

| St triangulom /BT triangulo 4B4.. Similiter osten-

PROPOSITIO VI,

0Obs. 1. Robert. Simson, monet: ,,manifestum est, ali-
Ynem mutasse demonstrationem, quam Euclides huius propo-
. sitionis dederat.  E:enim auctor eius postquam domonunv?nt
"angula esse inter se aeqnianguh » paticularim eostendit, la-

. 'era eorum circa acquales augnlos proportionalia esss, quas;
! hac won factum Fuisset in propositione quarts huius Jibri,
Haec aurom superflua uon inveniuntur in versions (Ctmrani/)

N ‘
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vow 1y ABA toiywre.  ‘Opelug 8y deitoper, an
xai 71 AN tptywre Guotev iore 1o ABT roipemr
éxwregoy don aviv ABA, AT tocyavay spowy
oie vei ABT votywrm.

Ay 02, 61t xat didtioe iariv Gpow 1a ABJ,
AdT 10i;ure.

‘E.ei_ydo 0097 4 vire BodA 6083 v vao Al
otiv inn, ¢iid pnr xei o ©ad BoAA © ness w T
elyty far, xei hosty doe ff 00¢ vu B oy 1
vite A Al é6iir iy iGoyuvior e éovi 10 AB sgi-
porvov i A AT ftgcyoh'm.v "Eotev doc og s B
wov ABd rorpuirov, vitoreivovme ray thie Bdd, 206
vy Ad toi Al 701;/0:»01' viaTeyovORY Y fmk
ww I yav'ev, iegy fn, ve BAA, otirwg avry g A4
100 ABA 1010y, vrotsivovee oy wods te Bp-
viav, ngde Ty AT Vnoreivovewy iy vao 44w
AdAT 'mo/mx'ov iogy T mgos v B uei ény B
vaoreivovae n,v 003y ¥ Ty Vo /IJB, ngog 1y Al
taorsivovoay 1y 0p8iy v ¥ud A Guowy in
¢ori vo A4 ror;'wmw 7% ,4JF roryurw. By o
é&r ogb‘o/m'uu, wed rd &80

ao .P IZMA

‘Ex &; vavrov pavspd, ot éiv iy dpdoyavie -
yuve Gnd Tio 0pds yuvieg int epy oy xudeas
ex ingua arabica et anac (a Simsone) omissa sunt Osesst
nempe angulorum aequalitate, infort Rob, Simsoa: 2 paede
angula igitur sunt lumguh, qnate latera civca aequales a85*
los groportionalia habent (VI. 4.); et propterea iuter s o
lia sam** (VI 1. Def. ). Et eadem fere est demonstiait
Campani.
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. Qm,j; " demns et triangulo 441" simile esse triangnlun 4B,
W ooy e § utrainque igitur triangulocum ABJ, AJL simile est
ABJ, 41T www, toti triangulo ABI.

A
l'll"ﬂ- Y N
i diagis v Dico etiam et iuter se esce similia triangula AB4,

AT,
e B Quoniam énim rectus BAA recto AJT est aequa-
L lis, sed et BA4 angulo ad [ ostensus est aequalis,

v xei g o BA
..o+ et reliquus igitur (L 32.) ad B reliquo JAI' est ne-

oty 6 o i

/ao;'urlor icws qualis; aequiangulum igitur est triaugulum ABA tri~
Emrcl' angulo AJI. Est igitur (VL. 4.) ut BJ trianguki
ABd, subtendens angulum B.AA, ad J.d wianguli
Al subtendentem angulum ad I', “acqualem ipsi

YPI/'I)'-'U

L”IDIHW('IF" HV r|

“’7“"_“ P :” . Bdd, ita eadem A4 ipsius trianguli AB4, subten-
n """‘B‘U' dens angulum ad B, ad A4I" subtendentem angulum
“'"m‘,‘mw ” A4l triangnli AAF, aequalem angulb ad B, et etiam
0TI Bt subtendens rectum AA4B, ad A subtendentem

i S
v 1f ’9”1  recium AAL; simile igitur est triangulum ABd wi-

i S :
L "’m ['v mgula 44I. i igitur io rectangulo, etc.
gy 1 p A1

¥ 18 Mf ""T"";
. COROLLARIUNM.

: Ex hoc evidens est, si in triangulo rectangnlo ab

oov, #6 "”‘6% i i i

Wh T a4 angalo recte ad basin perpendicularis ducta fuerit,

yrios &8 47 ‘
_ .’;‘ Obs, 2. Austin. p. 68, corollarium etiam propositioni

0 , Simont) 0% 4 adinnctum reprobat,  Pleiderer. I, ¢ §. 95, circa hanc rem ob.

,m,mfﬂ ,3 fervat: ,priore huins coiollurii parie, 'ipsis eius verbis pro

l'qu!b' "f more relatis, demonctrationes nitnuur VI, 13, partis teviiae

7, 4 aF‘f’: ¢ Lemm. 1. ante X. 34, ac Lemnm. post XIIL. 13. Contra oins-
R an® dem pais altera in  demonstrationibus partis primae Lemm. 1,
antc X. 31.; panis terjae XL 13,; Lemm. POt sam; pariis




202 . ELEMENTORU Y

? - . > . - - . . R

Gpdy s 1, wydeiou twy Tie Suceny THRpGtey pi,
s . ' . . . e

aruiopey foty xal fre a7 Jugewg xar fres oot

QOUOLY TGV TURMCTWY ¥ X008 T THRMETE Rhevos
’ . i ) ’ l. >

fEey vicloyoy Euner.

HNLPLPOTAXIY 9.

Toe doBeivrs evdeieg vo agusruydiv pégos dpe
reir )
" oy i Y - ) . N -
Lo 0, Jo8:ive et Feiv )} AB- &dci &y w5 AB
10 AGLLTE Gy puioog dgeliip.

Evrerayho 8 30 1o'tor xad Sujyde wig aidde
’ N - “ . . ] -
a0 70U A AL, poriey acpiyovoe giere vs AR
1vyetoey* xei elhypdo reydy eypeioy i vis At
d, zet xavdooey 1 A ivue i 4E, BTV xai &t

r . . \ - LY - -
fevytw o B, xad e vov d naguldrnios avry jiw
‘);' -JZ(

ultimac XIII. 18, ac III. 6. Collect. mathem. Pappi, 2 Pre-
positionibus VI. 8. et VI. & deducta traditur: serius itages
usus illius frequentis caussa, tum locis citatis, tum alibi,
in demoustrationibus XIII. 14, XHI. 15. XIII. 16. addita (for
san vestituts) est censends.* Addit deinde PHeiderer., pracut
duas proportiones corollario "haoc enunciatas notari meren ad-
l‘mc sequentes: 1) latus, quod trianguli rectanguli angulam
rectum subtendit, est ad altermrnm sius latus ¢icca .mgdllﬂ
rectum, wuti reliquum ipsius latus cirvca angnlum’ recrum e
ad perpendiculum ex vertice ang'rli recti in hypotenisam de
missum, et alteme (JV. 4.). 2) Unnm trianguli rectanguli
latus civca angulum rectum est ad alterum ; uti, qnod pliﬂi
adiacet, segmentum hypotenusae, perpendiculo in eam ex vas
tice anguli recti demisso abscissum, cst ad ipsam hoc ptfP'"dj'
culum; vel uti hoc perpendicolum est ad segmentun) bypote-
nusse adiacens lateri posteriori (1V. 4, ).
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Y . . Nt
LR ITR w! ductam inter basis segmenta mediam proportionalem
e xwi in n Mf’r,ks eisey et etiam inter basin et wtrumlibet Segimentorum,
LTI 0% mne huic segmento adiacens latus, medium proportionale
,ur funtp, csse. .

-

g—

-

HNPOTASIY PROPOSITLO IX. (Fig. 357.)

Peury eodeiog iz Ab data recta imperatam partem auferre,

R

" dodtiiou edicy 4B % Sit data recta 4B oportet ab ipsa A‘B imperatam
1 piney egedr. partem auferre. . .
Imperetur pars tertia; et dncatur qusedam recta
AT ab A, quemlibet angulum continens cum ipsa
AB; et sumatur quodlibet punctum 4 in AT, et po.
mantur ipsi A4 aequales JE, EI" (L. 3.); et iungatur
BT, et per 4 parallela huic ducawr 4Z (L 31.).

it OF 0 10or 16 b,
Al pericr e,
¥ uur;.)u n;u ay/nmu

togey 1f A i u i 4, H
[, wi d i J sapaid?)

]

(et s B Obs. I Cum snguli in semicirculo sint recti (IM. 3L.):

19 ac I 6 Culler W”E perpendicularis ‘ab quocungne peripheriae citculi puncte ad
. 5. et V1 1 deduen o aliqm eins diametrum ducta est media proportionalis inter
“"ME’”_ segmonta diarnerri huius ab perpendiculo illo facta: et Quae-
ibus XUL 1. Xtk i » libet circuli chorda per centrum non wansiens media propor-
censends” Addc deke P X’ vionalis est inter diametri per alterutrum eius extremum duce
i eorollario hoc ennOEL segmentam ipsi adiacens, quod perpendiculum ab altero
) Latas, guod "”"h;ﬁj -+ chordae extremo in diametrum hanc demissum ab ea abscindit,’
, et od terania a0 ipiumque diamecrum (V1. 8, Cor,). CF. Plcidorer, 1. c. §. 94.

enlys caushl,

G "P‘j'u loas @ "Ts,‘ P

cxnrﬁct*’i"""mﬂ;- PROPOSITIO IX.

(V. 4) Y l‘n""‘":: Obs. 1. Rob. Simson. monet ,,demonstretio hujus facta
) ectum et & ‘1‘"“”1')“;5 - et in casu particulari, in'quo scilicet pars tertia abscindenda
bep oxegusicy FP N ﬁ’-' ot a data rvecta® (contra tenorem, ut Plleiderer. addit, tam

um, AP0 propositionis, quam expositionis, et absque ulla mentione ap-
. ,muu“"a . plicationis solutionis exbibitae patticulavis ad casteros casus),




o e

!

1 ELEMENTORL Y

"Basi oty totyevor tov ABI srcod piey 1
nlevgay v BI' szvw 8 Zd dvidoypoy doe iotir
wg 4 I'd sigoe vy S A o¥rwe 5~ BZ 0o v Z4.
dindy) Ot i I'd vjg A Siis) o xal 5 BZ o
ZA vpiniy dow y BA vic AZ.

T¥e dou dodsiorg evivins 15 AB o émraydir
velvoy pépog ugionsue 10 AZ., “Oneg éder acujss.

nrorda4zi1z .

Tov Godeivey evdelay druzvoy i Jobsioy a-
Beig veruyuivy opoing Tepein. " :

“Eote 1 piv Jodeion evdsia cruyvos v AB, 5
O vevuspivy 1 wIl (8 &) 1oy AB drunror o
AL setuguévy opolwg vepsiv. “Eore zergypemy
Al'Y), were vd 4, E oyucic, xei xeiodwoay am
yuview Tvyotoay mepiysy, xul velevydw 4 IB,
xal dic riv 4, E vi; BRI’ nagedlydoe 5ydwoer i
4Z, EH, & 0k voi 4 15 AB ncpdrdyros [y
7 46K,

1) Quae uncis inclusa sunt, detnnt in ed, Parisiesd &
Codd. a. ¢. d. Quum tamen in expositione apnd l{.’nchdeﬂo
ea quae in problemate Keri inbentur, expresse repeti soleanty

engtins ills omnino esse videntur, et librarii tamtum incuni
in Mss, omissa. Jtaque illa restituimus ex edd. Oxon. &
Basil, .
. .

»quare minime videtur Euclidis esse. Practevea in quatadf
magnitudinibus proportionalibus concludit auctor, tertam &
quemultiplicem esse quartac, aique prima est secundae: quod
quidem in libro V. ut eum munc habemus, nnllibi o;temu'ﬁ
est. (Vid. Prop. D. in Exc. ad L.V.). Sed hoc, ut alin
sesumit editor ex ¢onfusanea apud vulgus recepta proportio:
nalium notione,**  Geueralem deinde Simsonm. addit demon:

strationem , dum nempe iubet rectam AT tam multiplice

>
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r Tovor o fif 0 Itague quoniam uni lateri BI trianguli 4BT" pa-
BI fea {7 i rallela dncta est recta Zd; erit (V1. 2.) ut I'4 ad 44
a8 0 I vive £ iita BZ ad ZA. Dupla autem I'J ipsins 44; dvopla
;s 44 Jc:w hguul et BZ ipsius ZA4; tripla igitur BA ipsins AZ.
qpu § BAws 4L
dm?mr, stiimicy vy AB
wgyonses 6 A2, Ty

Ab ipsa igitar data recta AB imperata tertia pars
.ablata est 4Z. Quod oportebat facere.

PROPOSPTIO X. (Fig 38%.)
_Datam rectamn insectam  similiter secare, ur data
Cla secla est, '

Sit data quidem recta insecta 43, secta vero AI':
;uv doleios riidn inw: opnrtet insectam’ rectam AB siwiliter secare, ut 4l
-yl (8 & 44 seva est.  Sit AT secta in punctis 4, E, et ponan.
1 o;w:u,, syuir. Tm®we ita ne angulum quemlibet continesnt, et inngatur
wd kE ar«m,wmﬁ” IB, e (1. 31.) per 4, E ipsi BI parallelae ducan.
iouy TewepuY, W H'-""“r 4Z, EH, per 4 aulem xpax AB parallela duca.
4, E o Al s tur 40K,
i o i 4 o AB ey

HPOT4I15.
iigy evdeier Crume T
¥ opads TN

F:umi tectae A4 pro lubitu sumtze, quam multiplex esse

- w,,g.!‘ debet 4B paitis abscindendae, ot veliquis peractis, ut “in
“Q‘m':”"upw«p (Vextu graeco, concindit, esse (VI. 2.) I's: 44=BZ: 4Z, et
emmate feni llW! ‘K: I(V 18.) componendo Ai's dS==dAB: 4Z, unde (V. Prop.
1ia0 mllh s a 8% D) 4B tam multiplex evit rectae A2, quam muluplex sumta
Jraqoe it A rectae A4 adeoque AZ esdem pars exit vectae 4B,
,Quac pars est 44 rectae AP i. 0. AZ erit pars & recta AB ab-

idetar Euclidis & B S scindends:  Radem denionsuatio, notante Pleiderer. J. ¢ §. 98.
P“""“” cncalt ¥ "Hita etiam absque subsidio Prop. D. absolvi potest, nt x Baer.
\ que, nq“?"wd manao in scholio adiuncto factum est.  Ob “parallelas Br,
ot v pos 31 2d ‘et AP Ade AB: 4Z (VI 9. Obs. 2)) vel alierue (V.
) is B .n.v‘ *Jlﬁ) Ar: AB=A4:dZz=n. Ad:n, 48 (V. 1L V. §3.) dono-
mnfucnﬂ ‘P“d ru-tw"'“: ; famte n namcram inte. Stum , tuxta quemt data AR muxnp)a
ol disde S5 ;ae debet” pattis abscmdendae Quare cum sit A/ ::.nxdd
:mpe jubet 1048 Jw¥gleonstr) s pariter est AB==uX 4Z (V. 14. ).

&
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Hagaiiycyoapuoy dpa éovir Sxatepor toy 2 |

"ORB ion cuoc 4 piv 49 vy ZH, 1, & 6K v; A

Kel el votywvov vo6 AKI stwod uiay v sk
poy v K1 evieic jrrar 1 OF avuloyoy ipa /o
me 4 I'E apog vy Ed otrug 5 KO spog tox €
“Ioy & 1 piv KO vy BH, 5 0% Od v5; HZ: &
doa wg 3 I'E meog )y EdJ ottwg 5 BH sipos 1
HZ. llciv, é&aci soiyuvoy 100 AHE sepd p
qwy sievosw 1y EH gxver 4 Zd dvaloyor ¢ :
lotiv wg 1 Ed nigog vy 44 ofveg 5 HZ meos 1
Zid. 'Edeiyon & xai wg 4 TE apde vy E4 ot :
o BH ngos.ary HZ: fouty dpa we piv y TEn
riy Ed oiirwg v BH sigoc 1jy HZ, ws 8t % .
5100 19 AA ovrwg § HZ moos 1ijv ZA.

‘I &oa dodeion evdeia cTuyrog 7 AB vy dode
a'deie Teruquivy ty AL ouoiug téxpuysen. 05
edat 0150018

HPOTAZSIZ .
 Ado dodetoay Wderiw, Teityy dvdioyon mp -
svgely,

O br. 2. Eadem ratione ab data recta AB abscindetur
mentum , quod ad totam habeat rationem dstam vectse m
vs M ad naiorem M--N; vel quod ad segmentamn resid
habeat rationem datae rectae M ad datam N; sen datz 1
AB secabitur in data ratiune, rectae nimitum datae A ad
win N, abscissa nempe Ad=M, SI'=N, reliquisque v
V1. Y, peractis (Vid, Pappi ad Libros de Sect. rationis La -
I, Collect. Mathenn Halley p- XVIII. XLV. Clavins, Tacq
alii) Pliciderer. I. c, § 99. Similique ratione ‘datac recwe
alia ab pouwcto inde A in directm adiicietnr, quae ad ip
habeat datam rativnem, datas nimirum rectae A7 ad datam
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TN -~

nidt yuaner ,,.mmf Parsllelogrammum  igitur est utrumque ipsorum
Cou ¥ wiv J9 05 e Z0O, O8; acqualis igitar (I. 34.) 40 ipsi ZH, BK
‘ rpc,wev o0 JK[ = vero ipsi HB. Et quopiam uni lateri triangali 4K
K erds Wayeim ipsi nempe K I parallela ducta est recta GE, est (VI
E gy Ed s 2) ut 'K ad Ed ita KO ad G4. Acqualis antem
K9 o BY. (uET et KO quidem ipsi BH, Od vero ipsi HZ7 ; est igi-
X 'y ot 10T 1t T'E ad Ed ita BH ad H/. - Ruvsus, quoniam
g TE 2o . ,E§ uni lateram trianguli AHE ipsi nempe KJI paraliela
loiar, imt mﬁm (L ducta est Z.1; est (VL 2) ut Ed ad JA ita H7, al
o 1y EH e 1, ZA. Demoustratum autem est et ut ['L; ad E ita
i B4 npns 7y Hr;m « B ad MZ; est igitur ut I'f) quidem ad E.J ita
J“/'" & el 05 CBH ad 117, at vero EAd ad 44 ita HZ ad Z A.

vas.afy HZ: it e i,
oftes ,. BH 1% mHZ

- A 0""‘*’”[% 4 - Data igitnr recta insecta AB datae rectse sectae

Tusts !
o dodeite ﬂ";‘; e R" Al siniliter secta est. Quod oportcbat facere.
a‘mm
v"”rﬂi"‘ "

cet

'

I

PROPOSITIO XL (Fig. 359.)

Dusbus datis reclis, tertiam propostionalem mv&-
lure. . -

1'

! vel etiam jta, ur composita ex data AB, cigue ab extromo
ant oy L ’Enndudvelsm oppositas partes adiecta habeat ad datam (vel ad
o b et 2S5 adicctam ) rationem datae maioris M ad ditam minorem N
y+A ,,.M*‘" (Pleiderer L c. §§. 100. $01.). Casterum spud Cam‘nmnn
iore# } propositio mostra 9, est VI 11,

nPOTﬂ”‘_;

hdergsy ¢t Sawr, T

PROPOSITIO X

nempe 4.- Wl . . ..
18 FE Ohs< 1. Demonsitstio huins propositionis  (gnae apud
Vi Cunpanim est VI 12.) expeditior redditur, praemissa propo-

sthem llll;",'!m‘:’: siu'm: in Obs. 5 ad VI. 2. coutenta. Cf.. Plleideier 1, ¢,
rauunds ‘

NN ===
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"Eotacey «f dodeioue dvo evdelar ai 1) AB, Al
X xE0F@GCY yuvicy acorfyuraee Tryoveay O d
o 'AB, Al toiryy uvdioyor ngogevesiy.

Ezpedivodwouy pilo «i AB, AT éni v 4,k
orpele, xui xeiodw v AL ioy 5 B, xal dnejetyss
7 BI', xai d1c 1ot A coudindos avTy gydw 4 B

"Exci ofy toiyovov 106 AAE, aced piey tor
sisvpuy w5y JE fxrac i BI', Gvidoydr oty wi i
AB sigos Ty Bd otiveg 1 AI' mo0s vy TE. “lny
& 5 B i AL, forey Coc wg b AB npds vy Al
-otfzwg 5 AL apae 1.y I'E. :

Ao dpa dodecrvuy svireiy riy AB, AT, v
averoyoy atrais agosevperue if I'E. "Oasg e 5o
oat.

HNPOTAZIZ .

Towsy dudeaowy evitany, teacoTyy avaiopr
RQogergely.

" Botwoay i doSsioae roeic svdeles «i A, B, T
dst & vir A, B, I tetéoryy dreioyoy mposetger

"Exzelodwcar dvo evdeive, ai 4E, A2, yviat
weiiyovout Trpevacy 1y 6 EAZ: xal xeiodw 1
piy A ion ¢ JH, o 8 B ioy i HE, sui susi[
fog 1. 4O xui EaSev;decione tie HO, epeibyhs
avty Gydw o ot E 4 EZ.

1) Verba: ddo sodciar, quae Peyrardus, codicem a secufth
omitit, ex edd. Busil. et Oxous restituimus ex more Euchi
.in enunciatione solemmni,

Obs. 2. 8i aequalia fuerint nnins trianguli Jateris «4"’
segmenta, altetius etiam lateris 4B segmenta, rectis term
Literi BI" parallelis facta erunt aequalia (V. Prop. 4.). Ret
waque data 4B in paries quotcungue aequales secabitur simill
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Tatey uf dideigu ot Sint datae duae: recta AB, AT, et ponantur ita
it v s ”':titv angu!um 'quemh'bet conu'.ueant; oportet ipsis 4B,
AT r’m'nr Jw/"wvr N AT tertiam proportionalem invenire,

S e T e Producantur 4B, AT ad puncta 4, E, et pona.
ﬂ"w"’,”‘f"'"‘-’ s .lﬁl’, 4 vor ipsi AI' aequalis B4, et iungatur BI', et per 4
) Rt z""’"'/" o dl "‘6.! ‘9-’-'“'parallela huic ducatur J£' (1. 31.).

, zf.vi_r)m ro:? J i Quoniam igitur uni laterum trianguli 4A4E, nempé
¢y oo w8 4 jpsi B parallela ducta est BI'y est (VL. 2.) at 4B
v ory JE yare s BL.vs a0 B ita AT ad T'E. Aequalis autem BA ipsi AT,
oy BSovieg 1.l est igitur ut 4B ad AT ita AT ad TE.

/v Al i e vin £

" e ny TL Duabus igitur datis rectis 4B, A, tertia propor-
o oy et £ tionalis inventa est ['E. Quod oportebat facere,

y wt'rcis g ] [L b '

PROPOSITIO Xl (Fig 360.)
JHPOTAZIEY  Tribus datis rectis, quartam proportionalem in-
v duacer doctat, 8 yenire, :
n Sint datae tres rectae 4, B, I'; oportet ipsis A,

cor il dagcinad 10 f-"‘"“"" * B, I quartam proportionalem invenire,
r 11, Bl r{Hl\’:’lI{r t":mﬂf) ' \
PR vt ¢+  Exponantur dude rectae JE, 4Z, angulum contis
o jm’m y uy tw £L ¢ nentes quemlibet EAZ ; et ponatur ipsi quidem A ae-
g '11/[/'1 1 dé/ Bur! fi.c qualis 4H, ipsi vero B aequalis HE, et insuper ipsi
. f) ' orye

bl .’l‘ - or¢ 115 go ¥ I aequalis 4O ; et iuncta HO, parallela illi ducatur
gl bt .

'11:: "l:i'j‘ o per E ipsa EZ (1. 31.).
Uit 1 ¥
+' modo, quo propositum VI, 9. fiebat (Pheiderer L c. §§. 103,

104, Clavius, Tacquet., alii). Cf. I. 33, Cor. 23.
Obs. 3. Hac propositione nituntur solutiones variorum

i problematum, figurss rectilineas datas vario modo in partes

v,

Ll O
Lo evisubt
Sru et quae P YL

R
o B 14 Usew

y st

p aequaild fuerat n?’i“:: » quotcunque aequales, sen etiam ita secandi, ut partes datas
g eqtn bc¥ J'J», ’L} 3o nvicem habeant rationes. Talia problemata habentur in Eu-
a8 facle €58 "q”:‘;;,,';s;‘/ Euctid. Element. P, 11, 0

ey’ ,

s pE ¢
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"Exst oty 1ptywvov 100 AEZ stage puicy ter
nhevosy vy LEZ iztac v HO, &oviv doe og AN
npog T,y HE, oltwg 37 40 aooe w4y OZ. oy &
¥ pv JH 15 A, 7 6 HE vij B, 7 6 49« T
douy doa ag 1 A a0es iy B ovrws o I mges 1y
6Z. .
Torwy dow dodetony cvdeasy wwv A, B, T 1
TUpTy wricloyoy moogstgerar 4 OZ. “Onep éJut a0
noqt. :

NPOTAZIZ .

Mo Bodeiciy evdeiv, péoyy avaioyoy T
LVQETY. .

- “Ectmouy «i dod¢ioar dvo svdeiar, ai AB. Bl
dei &) oy AB, BI péoyv evadoyoy coosevosr.

KelaQwoay 7 evdsiec, xat 75;@(;’!/ I L 10
AT fuexvxdiov 16 AAL, xai 790 dao o6 Bor
peiov vy AL evdcie mgeg epdie 2 B, awiin:
Sevydwoay ai A4, AI.

clidis, ut quidam arbitrantur, vel, ut alii volunt, in Macho-
meti Bagdedini de Divisionibus libro; apud 1Vilke neue uad
evleichterte Methode den Inhalt geradlinichter Flichen z b
den; in I. T. Mayers practisch. Geom. T. Il ; apud P eide
ver. L, c. §§. 108—118.

PROPOSITIO XIL

Obs. * Tertiae proportionali duabus rectis datis saveniond
iuservit quoque VI, 8. Cor, Sumta nempe (Tig 556.) recit
Bd aequali primae rectarum datarum, et dueta ad eam pet 4
perpendiculari 44 aequali secundas, iungatar BA. Ducu &
inde in A ad BA perpendiculari A1, quae producue B4 0‘
curret in I', erit BA: 4 A=4A4: 4T' (VI. 8. Cor.). (Clav*

ad hanc Prop. Pfleidorer. 1. c. §. 125.). Aliter idem fet P
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PRI e

Et quoniam uni laterum trianguli 4EZ, nempe
ipsi EZ parallela ducta est HO, est igitur ut 4H ad
HE ita 46 ad @Z (VI. 2.). Aequalis autem JH
-quidem ipsi 4, HE vero ipsi B, 40O autem ipsi I';
est igitur ut, 4 ad B ita I" ad OZ.

Tribus igitur datis rectis 4, B, I, quarta propor.
tionalis inventa est @Z. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XIL (Fig. 361.)

Duabus datis rectis, mediam propomonalem in.
‘venire.
Sint datae duae rectae 4B, BI'; oportet ipsis AB,
'BI' mediam proportionalem invenire.

Ponantur in directum, et describatur super AL
semicirculus A4, et ducatur a B puncto ipsi AT

. rectae ad rectos B4 (I. 11.), et iungantur A4, AT

partem alteram eiusdem VI. 8. Cor, Nempe; si prima recta
data mnior est, qnnm secunda , fat BI' acqualis primae, et,

.....

[
i e in BT perpendicularis A4, eritque BI': B4—BA: B4

(V1. 8. Cor.).
secunda : super illa v. ¢, B4 tanquam catheto tiiangulum con-
stituatur rectangulum 448, cuius hypotenusa AB sequalis sis
secundae (ut in II. 14. 1I1. 17.). Tum ad hanc B4 in pemcto
eius extremo ductum perpendiculum A I productae B4 occur-
ret in I’ (I. Post. 5.), eritque B4 : AB—=AB:BI' (VI. 8, Cor.)
Pleiderer L. c. §. 124. Pappas Collect. Mathem. HMI, 7, ex 11T,
8. (Nostra Prop. 11. apud Canfpanum est VI, 10.) Caeterum,
si ratio dusrom magpitudinum expressa sit per datas Yectas,

Sin autem, prima recta data minor est, quam
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Kai inst &v gpuxvxdiv yavie loviy 5 vso AJL.
o9y dorv. Kui tact év opdoyaviv rotyuve 16 A1l
ano ang opdc yuwvice &mi Ty Pfaay xaderos i
7 AB* 4 4B doa uv tic Pacewg THypCtuy Tur
AB, BT udoy avcioyoy Zomy.

Ao dpa Jodeouy svdeiy vuy AB, BI, pis;
uvidoyov mpogevpetar  BA. "Onep &8st moviow.

INPOTAZTZ 4.

Ty ivwy Te xal iGoyuvioy 1) nagadiyloypeyper
drunenovdeoy «i swhevgal, af mepl vag ioas pevics
xal &y lcoyoviey magaddyloyedupuwy , dysisir-
Saoty «i nievpal ol sepl vag ioag ywwiag, i oy
ixcive.

"Eotw i{oe t& xab iCoyuvia magadlyoyoupys
AB, BT, ioas éyovta tds moos ve B yuwins, i
xeicdwowy en' evdsios al AB, BE, &% svdeics in
eiot xat «i ZB, BH' Ayw ovc vy AB, Bl am-
nenovdacty ai nmAevoal, ai mep: Tdg ioms yuriss,
vovzéorey out éotiv wg ) AB nipds vy BE ovtes |

HB ngos vijv BZ.

1) Loco iooywviwy, quae vox omnmino sufficit, hic &t
sequentibus edd. Basil. et Oxon. habent: ulay uid fonr 4o-
xwv yoviav. Utraque lectio ex I, 29. I. 3. eodem redit. Gie
terum etiam infra in demonstratione VI. 16., ubi nostra bas
propositio adhibetur, vox fooyaviwy ponitur.

docet haec propositio modum inveniendi rationem duplicsts®
rationis datac.

PROPOSITIO XIL

Obs. Facile pater, o tribus rectis datis, quibus qu™
proportionalis invenienda est, secundagp, quae in figura tes¥
graeti primse JH in diregtum adiccra est, posse stiam o z
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i “"’;I”’_"‘l",,' e s Et quoniam in semicirculo angulus est A4I", rec-
Kai dna "'W"f tus est (III. 31.). Et quoniam in rectangulo triangulo
8 yuvias b mfw" AAT a recto argulo ad basin pérpendicularis ducta
/B “P“ "." '%ri‘“‘ est JB; ipsa 4B inter basis segmenta 4B, BI" me-
(o7 ayuiepw 0 gig proportionalis est (VI 8. Cor.). ‘
 Soducar Wi oot igitur datis rectis 4B, BI', media pro-
5 EVPETTS 1] Bl i portionalis inventa est B4. Quod oportebat facere.

IIPOTA””[ PROPOSITIO XIV. (Fig. 362.)

y te ql ooy ') 1250 _ Parallelogrammorum aequalium et aequiangulorum
oty @ nlevpul',ﬂ"f!"‘“ reciproca sunf latera, quae circa aequales angulos sunt;
nviny NM;WP' " et quorum aequiangulorum parallelograrhmorum reci-
crpai o i 1 h‘,"’-‘- proca sunt latera circa aequales angulos, illa sunt ae.
qualia,

¢ Te 208 igoyu'm W” " Sint aequalia et aequiangula parallelogramma 4B,
a5 G0 et w5 BT, aequales habentia angulos ad B, et ponantur in
" pdeiag oi 4B, BE3° directum 4B, BE, in directum igitur sunt (I 14.)
B, BH iip éuw'f:ﬁ: ¢t ZB, BH: dico ipsorum 4B, BT reciproca esse
i aletpet, @ me* latera circa aequales angulos, hoc est, esse ut 4B ad
iy oc 7 A7, BE ita HB ad BZ.

 BZ b )

ww versus H4, vel etiam (coll. Obs. 2. ad VI. 2.) ¢ vertice £ ex *

: o5 »
'E"'d",“qoll:“ WA‘:; cadem parte, ad  quam est recta JH, vel in crure JH anguli
que Jesio @ L= 0/, HAR ad partes oppositas ultra o producto symi, et um reli-
1 in demOSTH. p | quain cruribus anguli assumti, vel ad verticem ei oppositi

vox i7" Y . . .
urs * simili ratione ac in textu graeco peragi. Praeteroa etiam se-

W’dm’ cunda et tertia alterne inter se permutari possunt, ita ut jam
non, ut ante prima et secunda in uno anguli assumti crure,
tertia et quarts in altero, verum prima et tettia-in uno, . se-
ROPOSI” 08 conda et quarta in altero sint. Blleiderer 1. c. §. 119. 120,

) 34007 Si quis vero disideret, ut prima et quarta in uno,, secunda et
textia ip altero crure anguli sint, hoc quoque fieri poterit, si
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Svunendnonoda ydp 10 ZE magakirloysupp.

"Enel ovv icoy Zoti 10 AB srapadlnioypupe
e BI sagaddyloyoeppw, ciio 0 vt vo ZE &
doa ws 10 AB mngog v0 ZE otrwg vo BT mges w
ZE. AW o utv v6 AB siods vo ZE oirves 1 I8
noos ;v BE, s &t vo BT mgos v ZE ovras s
HB ngos vijy BZ- xai vs dow 7 AB mpos vy BE
ovtwg 1] HB ngos 1y BZ. Tav AB, Bl apese
oulinhoyodpinay dviinenovduoy ai nhsvonl, o my
vus ioug puvias.

"Ala 8y cvrerenoydirwcay ol n)lfv()d of A
10g iug yuviag, xat éovw wg 7 AB Trp0s vy BE
ovrag 5j HB ppoc viv BZ: Aéyw G igoy doni 9
AB .woal).r,).oyou,u,lmv wo BI' nuga).).rlo]wy}“’-

"Estel yag dovey wg 9 4B ngoc iy BE oites ¢
HB 'wog vijv BZ, al)’ wg piv v AB neoc s B
otitwg 10 AB nagal).r).oypamwv ngog vo ZE -
gallq)o/pap/(ov, wg & 4 HB 'rgog iy BZ ot
t0 BI' naou)m,)oyoauuov npos 70 ZE scgalighir
recq oy xal og dge 10 AB noos to ZE oiws L
Bl ngos ©0 ZE- isov doa dovi 70 AB Augait”
).o/oa/l/wv zw BI' nupa)).rloyga‘u/m. Toiv it
foow , zai 1d €.

HPOTAZIZY &«

Tav lowy xal picy qug iopy Eovvay ywwur w-
7wvwv uwmmov&amv oi nlevoud, ai nE0k g3 106

’

ex vertice anguli propositi prima in uno crure, secundt is 4
ter0o sumatur, et alters harum rectarum puncta exiremd roctt
aliqua inngantur, deinde in codem crure, in qu0 sumia &

ssounda, a veitice abscindagur tortia, atquo ab alter® eius &
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Compleatur enim parallelogrammum ZE.

Et quoniam aequale est parallelogrammum AB pa-
rallelogrammo BT estautem aliud quoddam ZE; est
igitur (V. 7.) ut AB ad ZE ita Bl ad ZE. Sed (VI.
1) ut AB quidem ad ZFE ita 4B al BE, ut vero
BT ad ZE ita HB ad BZ; erit igitur (V. 11.) 4B
od BE ita HB ad BZ. Parallelogrammorum igitur
AB, BT reciproca sunt latera, quac girca aequales
angulos sunt.

Sint autem reciproca latera circa aequales angulos,
et sit ut' 4B ad BE ita HB ad BZ; dico aequale
esse parallelogrammum AB parallelogrammo B[

Quoniam enim est ut 4B ad BE ita HB ad BZ,
sed ut 4B quidem ad BE ita (VI. 1,) pargllelogram-
wum 4B ad parallelogrammum ZE, ut HE vero ad
BZ ita parallelogrammum BI ad parallelogrammum
ZE; erit igitur (V. 11.) AB ad ZE ita BI" ad ZE;
aequale igitur est (V. 9.) parallelogrammum AB pa-
rallelogrammo BI. Ergo aequalium etc.

"PROPOSILTIO XV. (Fig. 363,

Aequalium et unum angulum uni aequalem haben-
tium triangulorum reciproca sunt latera, quae circa

tremo ducatur ad illud crus, in quo prima sumta fuit, recta,
quae sit, ut vocant, antiparallela ei, quae primae ot secundae
extrema lungu i. e, ita ducatur, ut cum crure uno. eundem
wgulnm efficiat, quem illa, cui antiparaliela esse ‘debet, cum
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yovicg' »al av, picy pug lony dyovswy yeviay su-
yovay , avsmenovdasty ai ntlevoat, ol neps ves s
yaviag , ide Loty excive.

"Eatw ica voipuwyve va@ ABI', AAE, piey pe
ioyy &yovsa yoviev ziy vne BAIL w5 vmo JAE
AMyw ot riv ABI, AAE coiyiivey avistemovdonr
wi mwhevpet, ol 7ePL Tdg ioag ywvieg, SoUTiTEY ou
2otly wg 9 I'd ngos vy Ad ovswg v EA o
" ey AB. _

Keiodw ydo were in' evdeiag civar vy TA v
AL i evdsieg dpe dovi xai y EA v AB. K
énslevydu o) BA. ‘
~ "Enei ovv iooy éovi v ABT vpiyovoy vi ASE
voiyuve, diko 82 w0 ABA lovy doa aig w0 T4B
Toiywvoy sipos v0 BAA voiywvey ovzws vo AAEw-
yovoy mgos v0 BAA soiywvoy. AN wg piy @
I'AB npog v0 BAA4 ovvwg 9 T'A nges vy A4,
0t 10 EAA weos vo BAA otveg 1 EA woos oy
AB' xal wg doe 7 I'd npds vyy AA ovires 4 EA
ngos Ty AB' viv ABI', AAE doa vpsycivwy avv-
nenovdacty oi mwhevoal, ai wepl tdg ivag yuwiss

pltera, ot vice versa, Hic quoque situs secundae et temise is-
ter se permntari possunt. Cf. Pleiderer 1. c. §. 121. Aped
Campanum Prop. nostra VI, 12. non separatim numeratur, ®i
praocedenti VI. 11, (apud Campanim VI. 10.) tantam subiev
gl(ur.

PROPOSITIO XIIL

Obs. Pars posterior Obs. 3. ad VI. 8. etiam adhuc b
ius problematis solutionem exhibet, facile inveniendam. Pia-
derer 1. c. §. 126. Caeterum VI. 13. Prop. est’ apud Camp
pam VI. 9. Docet illa akis verbis ,,si ratio duarum mige

w
i
|
l
|
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aequales angulos sunt; et quorum triangulorum unum

~ angulum tni aequalem habentium reciproca sunt latera

circa aequales angulos, illa sunt aequalia.
Sint aequalia triangula 4BI'y A4E, unum angu-

X 'um uni aequalem habentia, scilicet angulum BAT
.agulo 4A4E; dico triangulorum ABI'y AAE reci-

2

. proca esse latera, quae circa aequales angulos sunt,

. hoc est, esse ut I'4 ad A4 ita EA ad AB.

Ponantur enim ita ut in directum sit I'A ipsi 44;

. in directum igitur est (1. 14.) et KA ipsi AB. Et

jungatar BA.
Et quoniam aequale est triangulum 4BI triangulo -
A4E, est autem aliud triangulum AB.f; est igitur

« (V- 1.) ut wriangulum I'4B ad triangulum BAA ita
; tiangulum AAJE ad triangulum B.A44. Sed ut I'4B
_quidem ad BAA ita (VI. 1.) I'd ad A4, ut EA4
'vero ad B4 iw EA ad AB: erit igitur (V. 11,)

|

T4 ad A4 ita £43d AB; triangulorum igitur ABT,

. A4E reciproca sunt latera, quae circa aequales angu-

los sunt,

tudinun, axpressa sit per datas rectas invenire rationem sub-

- duplicatsm rationis datae.

PROPOSITIO X1V.

Obs. 1, Exemplum huiusmodi parallalogrammorum prae-
"beat, Quae in I. 43, vocantur parallelogrammorum circa dia-
gomalem complementa. Cf. PHeiderer 1. c. §. 134,

Obs. 2. Demonstratio, qua ex aequalitate angulorum ad

P B ope 1. 14. infertur, si 4B, BE sint in devectum, fore et

5
2

. 2B ’ BH in directum, praeter morem praeceps videtur, et
fectius deduci posse vidotur ex ea canversa I. 15. Prop. quam
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"Aldd 81} evunenovSérnoay ai nisvous wir AB)
AAE zoiyuvey, xai oo wg 7 I'A oo vy A
otvwg 1j EA npoc vy AB- Aya out icor dotit
"ABT oiyuvoy 36 AJE vpipuva.

‘Emlevydsiong ydo adiww wii¢ B4, e dowr s
nq I'd mpe5 ujv Ad ofvwg 5 EA apos vy AL
ard’ wg pdy 5 I'A sooc vy Ad oirwg o AB.
zpiywvor mpog to BAA toiywvoy, ws Ot 5 EA 2y
ey AB oviwg 16 EAA wvoiyovoyv siges 1o BA
volywvoy: ws dga 10 ABI wpiywvoy mpos ve BA
ottwg 10 EAA toiyuvoy sigog vo BAA ixarey
doa v ABI', AJE mpog vo BAA oy vt
&pes Adyov. icoy doe Zoti vo ABI voiywvoy v EA
soipuvn. Ly doe iowy, xai 1¢ éf7s.’

HNPOTAZIZ ..
"Edv téooages evdeiar aviroyoy wor, £o vne ™
Gxowy Tepieyousvoy  opdoyuvioy iGoy Eosi o U7
S0y picwy mepiepoliévw 0pFoyuvin' xdv v vad

iam Proclus desideravit, et nos ex eo supra attalimes. ¢
Pleidexer L. c. §, 136.

PROPOSITIO XV.

Obs. 1. Propositiones 11. et 15. uno enunciato, Pt
ac duas propositionis VI. 1. partes comprehendere, atque e
ope I. 34. unam ex altera inferre licet. Coniunctas aut
quam seiunctae cur facilius intelligerentur, quod Austin. w
baud apparet, Cf. Peiderer . c. §§. 139. 130.

Obs. 2. Propositiones 11, 15, parallelogrammi vel
guli dati wansformationem in alind dati lateris, circa eandt
vel aequalem angulum reducunt ad problemma VI. 12, Imu¢
scilicet quarta propomonahs lateri dato, et ducbus pﬂi”"
grammi, . triangulive dati circa angulum designatum faceribo
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Als J? amnm«?émmfw" " Sint autem reciproca latera trianguloram ABI
AJE cpyuvey, sci iove 537 [ AAE; et sit at I'd ad Ad ita EA ad AB; dico ae-
oovas § EA ngo; vy AB ips quale esse triangulum ABI triangulo AJE.

ABT tpiywyor 16 AJE rwpn . \

'Brugeryreiors pop e g b Iuncta enim rursus BA, quoniam- est ut I'A-ad
y T4 npes iy Af oiv (v A4 ita EA ad AB, sed ut I'd quidem ad Ad.ita
ol s pir ¢ T4 s mp liv (Vk 1) priangulum ABT ad triangulum B, ut E.f
spiywror 700 10 BAS sypmr. w2 VETO ad AB ita wiavgulum E A4 ad triangulum BAd:
v AB ovtws o EAJS e .er.it igitur (V. 11.), ut trisnguium ABI ad BAd ita
tpiwror w5 G % AB[ gy tHangulun EA4 ad BAd; utrumque igitur ipsorum
oo 10 EAS voiwror s 0 i ABI'y AAE ad BAA eandem habet rationem; ae-
cpo v ABI, A4E s 0 B4 quale igitur est (V. 9:) triangalum ABI triangulo
R icyov. ivoy dge &t o e, BA4. Aequalium igitur etc.
spuwrw.  Lar ipo fouy, i 16 z
IIPOTAEIH% PROPOSITIO XVL Fig 364D

"Edv vitoages evdeis piprws i quatuor rectae proportionales sint, rectangulum
Gupuy nepielore sodopuone sub extremis contentum aequale est rectangtilo submre-
; ‘,;oawfré‘) diis contento; et si rectangulum sub extremis corten-

Ry préouy AT \
+ ' exbibet alterum circa h ulum } silelogrammi -gi-
: : dergvi .wami?“qy‘ ) 2 bhunc angulum lawns par gram!
:':::d: d“;“;l.:' "fgullve construéendi., Nominatim ope Prop- 13. in compen-
ek B dium redigitur solutio problematis I. 43. Cf. Pheiderex-l. ¢
proposItie ™ 5. 141, 142,

Obs. 3. Facile etism Prop. 15. extendi potest ad wrisa-
psitoned BLatw® 9. Tacile vop. 15, ex po ’
Obs- 1. Pro el ol guls, quorum unus mgulm unius, et unus angulus alteius simul

ac dous itioais Vi 1 pan8 0 qumeg . . i 23 9,
ope I ?Loprm o ot islem 5 ‘5‘}}:—' . tugt duobus rectis aequales. CI. infra ad VI 23. Obs-5.

quam seinncse car facilius iﬂltlﬁgerm"e:.?:';- PROP XVL —

Qf
haud sppurec. Cf Pleders ke b7
sppacet e hp®  OBs 1 Prop. 16. ar Cowllarivm 14 et Prop. 17 ue
Obs. 2. Proposuiones i GOt 16, sige; . . . 3 st
guli dac rpaslormaiones o dind 0125 s « s, vel eriam utraque immediate demonstrart pote
vel sequalem ﬂg“‘umredmﬂd?"&; "' w em modis, quibus 13, Ambae etiam sic enumciatl pos-
sciliont quarta proportiondlit e i"”j"'u\ llt‘;t:dlz:dlehg"‘mm"mm rectanguloram aequalium buses et
gamai, criangulive dut e Pl “dinibus reciproce proportionales ; ac vicissim sequalia sunt

" LIBER 8EXTUS. 219

i
¥
™
X.




22 ELEMENTORUM

dxgey nspicyopevod Gpdoywwmoy ioov ¥ T v0 is:
piday ncpie ouéve opdoywvin, ol Téevapss evdsiv
dyaloyoy éoovra.

"Eovwoay i sidomgec svdeiat cvaroyov ai AB
T4, E, Z wg 7 AB npog 1y I'd ot 1 E 7.
oy Z Afyw ove 90 Yo viv AB, Z mepisyopow
opdoyuvioy ioov dost v vnd sov I'd, mepuqonss
opdoyuvin.

“Hydwoav ydo ano v5¢ A, I' oypusioy sais AB.
T4 v3siats sgog opdds ol AH, I'O, xai seivh
v ptv Z ioy 1j AH, <5 O E ion 4 19, »d ap-
newAyowodwooy sd BH, 46 negailyloyoaups.

Kot ¢nsi dovy ag 47 AB nigos vy I'd omnus 1 |
moos vy Z, iog 0% 1 piv Ecj I'6, g 821
AH: éuy doa og 4 AB npds vy ['A otves 1 [8
ngog vy AH <iv BH, 46 doc magailyloypciss!

panallelagramma rectangula, quorum bases sunt aldtndiits
reciproce proportionales Cf. Peiderer . c. §. 143.

Obs. 2. Cum quodvis panallelogrummum obliquangalu
asquale sit rectangulo aeque alto super eadem busi (I %
generatim etiam (V. 7. V. 11.) duo quaecunque parallelogns®!
sequalia babeat bases altitudinibus reciproce proportionilst
a0 vicissim. Unde ope I. 41. V. 15 idem de triangulis »
qualibus deducitur (ibid. §§. 144, 135.). '

Obs., 3. Quodsi priores 16. et 17. partes ad corolluis¥
in Elementis ac in Obss. 2, 3. ad VI. 8, subjuncts spplics
tur; hae emergunt propositiones. Perpendiculo ab vertice #
guli recti trianguli rectangali in hypotenusam demisso, 1) talll
dratum  huius perpendiculi aequatur rectangulo sub segmes
hypotenusae ab .ipso factis, 2) Cuiuslibet catheti quadrst®
aequale est rectangulo sub bypotenusa, ot sub ecius segment® |
quod catheto huic adiacet. 3) Rectangulum sub lateribus da
angalum rectum aequale ost rectangnlo sub hypotenuss ¢t P
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b aid "?"1"'!“"' Wﬂmb tum ‘e‘lﬂﬂle‘ est rectangnlo sub extremis contento, qua-
piowr ipuyouive opdupwra, 5 2 190T Tectae proportionales erunt,

“Eovweuy of Siowape; vl ¢ - Sint quatuor rectae proportionales 4B, I'd, E, Z,
T4, B, Z w5 § AB mpis1p [in W 4B ad I'd ita E ad Z; dico rectangulum sub 4B,
wiv 2 Liyw i i vup iy 4.1 £ contentum aequale esse rectdngulo sub £, E con-
odoperon ooy doi oi oo 11 'O
Y ,3 - ' s i 4 T Ducantur enim ab ipsis 4, I’ punctis ipsis 4B,

Bigwoer pro e 5L B P p vectis d AH, I'O tur
T4 wodviug wpos oodis 6 BBE - 2 T ad rectos a.nguIOS H, » et ponatu
: by 2 ion 3 AH‘ & psi. quidem Z aequalis 4H, ipsi vero E aequalis
o pr ; e B'Hq it T'8, et compleantur parallelogramma BH , 46.
sub;m&m " ’,lB . i Et quoniam est ut 4B ad I'dita £ ad Z, ae-

'K““"”' ‘“_"'”l “;’h ualis autem E quidem ipsi I'Q,-ipsa vero Z ipsi
wos vi 2, ioy & ”"",.“fr},fdﬁ; est igitur (V.7.) ut 4B ad I'4 ita TO ad AH;
4B """';H'?“ w ”B‘:IB ;9”;?‘ o parallelogrammerum igitur BH, 40 reciproca sunt la-
’e}“ "}1 wy L, N . -
';pendicub. 4) Rectangulum sub alterutro latere circa angulum
pralldegnmm rectzagalt, G wﬂ_ Tectum et sub perpendiculo aequatur rectangulo sub altero la-
peciproce proportiostles C”W“LL);‘;““ circa angulum rectum et sub segmento hypotenusac, quod

Obs 2 c“"!“"d'i'?'dmw‘?‘i“l‘i adiacet catheto. 1la circulo 5) quadratum perpendiculi
soquale sit rocumgelo 1eque iho ’F‘u,'b quocunque peripheriae puncto ad aliquam eius diamenum

im etiam (V. 7.7.18) &0 M",«d"“" sequatur rectangulo sub segmentis diametri ab perpendi-
soqalia habess bues hicudmibe "” f“lo factis, 6) Cuiuslibet chordae per centrum non transeuntis
o vicssim. Usde ope 1AL ¥ B8 Quadratum aoquale est rectangulo sub diametro per auum
qualibus deducitar (ibid. §§- 1 15:} Pf-hordae extremum ducta, et sub diametri huius segmento

Obe. 3. Quodsi prioees lﬁ.«i..pﬂ; chordae contiguo , quod ab illa abscindit perpendiculum in
ia Elementis 5 is Obet”"‘ﬂ'uimm’. ex altero chordae extremo demissum. Unde porvo con-
tar; hae emecgunt proposicioss w‘;zz’f‘m“"‘ Pecpendiculo in  hypotenusam trianguli rectanguli
goli rocti miangali ;eamgnlihhypﬁﬂ'ﬂ_« ametyum, circuli) demisso ex vertice anguli recti (puncto
drvrm huins perpendicali qm‘fy’:mflmq“ peripheriae) , et in circulo ductis ab hoc puscte
hypotemasae 2b ipso frctis. 2) Cud’“‘& l:m‘ d extrema diametri: 7) hypotenusam (diametrum) esse
tequale ex rectangulo wb bypood: ‘ ﬁ.(d: al&ﬂ{l.rnm ipsius segmentum, uti quadratum bypotenus2o
quod eatheto huic adiscet. 3 Rewé‘f_ lametri) a4 quadvatum catheti (chordae) huic segmento ad-

A5
anzilam rectum aequale o il
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évteTemovduaey ai mlevoct, al wegh res Yoac yoric
‘v Ot looywviey mupeddsloypcupwy evrverior
Jaory ai nhevoal, ai asob Tag ioug ywvias, ion imi
eivar ioov doe Zoti 10 BH aaociisieyoenpoy 1
A -magaddiloypappe. Kui fore vo piv BH w1
rav AB, Z, ioy yip  AH 1 Z+ w0 8 A6 1o ¥+
eay I'd, E, ioy yip 57 'O 15 E- 16 dpe t:10 7
AB, 7 sspieyopsvoy opdoyuviov icov iovi v 1
vow-FA, E septeyopsre ondoyovio.

"AMd 81 16 vmo AB, Z aspieyopevoy opdo;
wrov icoy fotar t6 vnio iy I'd, E ctequepopive of
Joyaviw® Liyw 014 al TioGeoes evFeicet cruldoper e
Tar, wg § AB mgog 1y I'd otrwe 1) E qgos nrl

Tay ydp «ivey xaracxevacdéviow, e 4 n
viv AB, Z ivov éori vo vno viv I'd, I', raisv
16 uiv vmo sy AB, Z o BH, ioy yeo v
AH 15 Z 26 & vnd v T'd, E ©o 40, io r

iscentis ¢ vel ut huius catheti (chordae) quadratam ad quir
qum istius segmenti; vel wr quadratum catheti (chords)»
facentis alteri segmento ad quadratumn perpendiculic Nemw;

(Fig. 366.)
Bl Id=Bra: BI'XI4(0bs. 4. «d VI. 1.) =Bri:I'4i
=BIYT4:T44 ‘ ==AP:IH
. ==IBYXBJ :I'4X 4B =AB3:AS!
“r, 2. 6.

&) Ipsa autem hypotenusae (diametri) segmenta esse, ot i
drata cathetorum (chordarum) adiacentium Bo: #F— I'BXBs
IBXAr (Obs. 4. ad VI. 1) =ABq:APq (ur. 2.5
9) Eodemque, quo nr. 8, modo ostenditur, ex eodem pen
phorise puncto ductis diametro et duabus pluribusve chodt
perpendiculisque ab alteris harum terminis in diametram &
missis: quadrata chorderum esse ut segmenta ipsis adiaces?



*
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em_aequiangulorum parallelogrammorum reciproca

sunt latera eirca aequales angulos, illa sunt aequalia
V1. 14.); aequale igitur est parallelogrammum BH
parallelogrammo 46. Et est BH quidem sub AB,
£ contentum, aequalis enim AHM ipsi Z; parallelo-
. grammum véro 4O sub I'4, FE continetur, aequalis

wmim I'Q ipsi E; rectangulum igitur sub 4B, Z con-

_‘entum aequale est rectangulo sub I'4, E contento.
Sit autem rectangulum sub 4B, Z contentum ae-
juale rectangulo sub I'J, E contento; dico quatuor
* tectas proportionales fore, ut 4B ad I'4 ita E ad Z.

lisdem enim constructis, quoniam rectangulum' sub
AB, Z aequale est rectangulo sub I'4, E contento,
. ¢t est rectangnlum quidem sub AB, Z ipsum BH,
. tequalis enim AH igsi Z ; rectangulum vero sub I'4,

Siametri. Cf. Pfleiderer 1. c. §. 147. (Cacterum quatuor prie
"mas in hac observatione occurrentes propositiones iam vidl-
v"’ilnu in corollariis ad I. 41. et I, 43.),

Obs. 4. Propositionum obs. praccedente expositarum tres
!hmae, usus in demomuandns X. 4. X. 85, X. 3b. gratia tra-
" duntar in Lemm. 1. ante X. 34. et ope VI. 11. VI. 16, stabi-
ﬁ\mtur mediantibus analogiis una ab VI. 8. Cor. parte priori

etita, caeteris ex ipsis pmposmombus VI. 8, VI, 4. deductis '

t{ﬂd Obs. 2, ad VI. B.); tertia insuper demonstratux, rectan-

.

= g:lis sub BA et AT, BI et A4 descriptis, colligendo ex L

utrumq..: duplum esse mannulx ABI. Primae et secun-

in demonstratio eadem, quae in Lemm. 1. ante X. 3. repe.
/u!ur in Lemm, post XIII. 13. ad efficiendam praecedentis
“P!lmae {Obs.. 5.) partem teitiam, Eiusdem septimae pars
L *” yhma in demonstrationibus X711, 14, X111, 15, X111, 16. tan.
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v I'G v E vo dga BH icov lovi v 46" wd ion
lgoyuvia. Ty Ot iowy xai looywvimy napslirh
yodpuwy aviemenovducy ai mhevood, of mep
ioas yovieg fovey doe os v AB nodc vy I'4ovm
% IO agog vy AH- ioy & 9 piv 16 «; B, 5!
AH 15 Z. fouy dpa dg 1 BA ngdg ey [f w-
tag 5 E ngos vy Z. 'Edy doa téovupes, s n

&8¢,

nNPOTAZIZ o.

"Evy tpels evdelat avdloyoy wor, 10 vAe W
dxpuy megeyopevoy opdoyuvioy icov dovi v e1
TS MEGYS TETQUyWYW XEY TO UTO TaY Grpwy S
qousvoy opdoyuviov igoy 3 vE ame TG pEMK
Toaywve , ai Teis eddeiar avaloyoy Egovvos

*Eotwoey vpels evdeior uviloyoy ai A, BT
vg ¥ A ngog iy B otheg 5 B mpos vy I kp
ove w0 vno vuv A, I' mepieyopuevoy opIoyusor it
dotl v ano vis péong vig B terpeyuve.

Keiodo zj B ioy 9 4.

quam nota simpliciter sumityr: pariterque bis in demoasn
tione XIII. 18. semel autem, bisve, cum adiuncta ratiose
looyuvioy ydo éovs v6 ABI voiywvoy 1y I'Ad vouyuve: s ¥
monstrationibus XIII. 13. autem, pariter ac secunds pan!
XII1. 18. ex proportione BI:I'd=AI': I'4, ved re:4l=
Ar: BT rumsus atrobique ab VI. 8. VI. 4. deducta infenivr ¢
VI. 20. Cor. 2, Quae omnis, iuncta iis, quaq Obs. Q'f
VI. 8. notata fuere, nimis, quam ut auctori Elementoram
bui possint, ab methodo abludunt alias ipsi solenui, Pl'l"‘fx
sas demonstrationum subssquentium suis locis ad perpts
deinceps usum stabilicndi; nomjnatim etiam theorematum &
neraliorum ad speciales casus applicationes frequenter deince;
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§ M9 E v dge B iwms® ipsun: 46, aequalis enim I'O ipsi E; erit para
impwvie.  Thv & iow m;q.,elogrammum BH aequale parallelogrammo A6 et sw
TeCABEY CYTEEOYIRMY d um 'Cuia0gula.  Aequalium antem et aequiangulorum p:
ou; pwrias Roviy dge g § Ajg;xrdlelf’g"ammOrum reciproca sunt latera (V1. 14.), circ
5 19 wpos viv Al i el I031E8 angulos; est igitar ut 4B ad [ ita ['O 2
AH 15 Z i o .‘”‘MT\.:;H' ) A.equalis autem I'© quidem ipsi E, ipsa ver
7 Byiee H ipsi Z; et igitur ut 4B ad I'd ita F ad 2

o 1§ K ago my .
;. i igitur quatuor etc, .

mpor4diiri
_ Eny "’"‘, edosw,ivélzfpv 'j":‘;xtre
u.Q'r‘ Repueoperor W‘w i re
TS uieTs setpupere L LR
Tousror codoywrror ioer § 0
'(" v ", i i mmg 1 :
{"' “ ?‘3 <iia i B §mt tres rectae proportionales 4, B, I', ut A a
5 E' '“A'““‘ Qels eroue & ”r Ma Bad I'; dico rectangulum sub o4, I’ conten
- 'A‘ Ty B W’“‘f»ﬁ Ptam aequale esse quadrato ex B
o8: 50 vno vy A, I g )
doxi «f ang vj; pemg s By Ponatur ipsi B aequalis A.
Keiodw s Bior 1 4

PROPOSITIO XVIL (Fig. 365)

1 tres rectae proportionales sint, rectangulum su
mis contentum aequale est quadrato ex media; ¢
ctangulum sub extremis contentum aequale sit qud
Talo ex media, tres rectae proportionales epunt.

ki ] )
dbibendas. quamvig obvias et faciles, seorsim enunciand

qum note simplicita samine: F'ﬂ;;v::; ‘l‘:m:;diatal:senz ad usnfs occ'un'entes p.lrata'e. Cft. O.bs.‘ y
cione XIIL 18. semel amiem, N’""‘;ﬁbuerg haud 1‘5. quum me\‘n'ue el oscitantiac an'ctoru xft
iovyoner yup ¢ ‘ﬂfm'p"!' ’4g0m L .xceac, probabile fit, ut hodienum, ita et olir

ﬂ e s munibus, tironum praecipue etiam usibus parata fuisse ele
monstraiionibus Illl.'ﬂ. o8 F;r,-fmmmmm exemplaria variis modis respectibusque , compand
XL 18 e proporiet Bfﬂ:“;‘wlc.f;ci)i“m gratia , forsan et arctioris system;ds practext
Al:BT raous wobique.l”l-al- ".:tvld‘. Praclus in libe, II. p- 21.) truncata, siéquc plura, prae
VI 2. Cox. 2 Que opet, B2 7 $etim, quae solis X. ac XIII. in praecedentibus fibris inser?
VL. 8 souts foere, nimy 97 ﬁlﬂf“v Tent, his excidisse: ac multifariam, nec apte semper et un
u.mdlf Aormiter, illocum textai assutis lemmatibus (Cf. Obs. 5. 2
egtiol wb;‘ Euclid Elerent, P, L P
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Kui dael’ fomv g 5 A mgog tyy B ottog 5 B
ssgeg Tv I°, doy 8t 9 B 1i 4 fouy cpe we i d
Co . . . S
spog 1y B ottwe 5 4 ngog vy I'. " Euy di vioee-

) - » 1. 0 . - L)
ps¢ e el avihoyoy wor, TO U0 TWY dugwy mer
{0 Eroy 60Foymvioy 0oy lcTl TW VsTo TGY picur s
prsyouive opdoywvier so doe vmo Tay A, T i
0 - < N - » « . « -
doti 1w vsre oy B, 4. "Aiid 16 o wy B, dn
WAl - B y » . i3 B - d‘ v ';:“
Wree tic B iotiv, ioy yeo § B xj 4 10 dewn
- ] > ; - .
twiv A, I' nepesgoperov opdoywyeoy icov fon te
- !
ano 1 B rerpapova.

VI. 1.), insertisque auclariis ansam dedisse. CL Plsidus
§. 148,

Obs. 5 Ope Prop. VI 17. demonstrari posse 1. 4. dsi
mus in Excursu ad T, 47. CL Plleidever §. 139.

Obs. 6, Fadern Prop. VI. 17. explicat identitnes oo
structionis  problemutnm I 13, et VI 15., quae aequipdllers
docet. €f. PReiderer §. 150,

Obs. 7. Ui casus particulais Prop. I11. 35, qiiem sistut
assertum  Obs. 3. nr. 5. ac solutio problemaris 1. 11 (rid
Obs, &. ad 1L 1. sub finem) in libro II. et I ope 1. 51
47, demonstratur, heic per HI 3t VI. 8, VI, 17, adstmito,
ta univeisim Prop. IIT. 85, ex IIL 21 VI, 4, VI 16 post
‘nferri.  Ostenditur nempe, duas rectas intra circulom 4%
cantes se& muiuo secare in partes reciproce pmporliwlht
unde cactera ex VI, 16, ﬂuux’u. Cf. PHeiderer. §. 151.

Obs. 7. Similiter Prop, III. 36. ipsiusque convernm 1L
3% ex HI. 32. eiusque conversa, et VI. 4. VI. 6. VI 172
tere licet. Ostendetur nempe, duabus rectis in circulum is
dentibus, quarum una civculum condngat, altera secet, contit
gentem mediam proportionalem csse iiter secantem, eluget
partem exteriorem, et contingentis quadratum aeqllﬁ recas
gulo sub tota secante, ipsiusquo parte exterioti, et vice Vo
Cf, Pllciderer. §. 152.




o 4
Lenerton |
o . LIBER SEXTUS A

K 1". Y . . ‘ .
w'",‘,: ‘1" - ‘;‘ $ 4% Et quoniam est u¢ 4 ad Bita Bad I, aequial
e thy B o B.q.fa tem B ipsi 4; est igitur ut A ad B ita A ad
105 10 B obrug ¢ 4 a4 _

el s ‘ autem quatuor rectae proportionales sint, rectang!
& Tl aviiopy wor, v in 2

Wm sub extremis contentum aequale est (VI 16.) r
Wi Sedorani . & “'“ttmgulo sub mediis contenio; rectangulum igitur st
L Xvopene o ai i, I aequale est rectangulo sub B, J. Sed rectar
K e 0 ad B, 4 fi wogulom sub B, 4 est quadratum ex B, aequalis eni
"f° 172 B o, ior yigy o8 ipsi 43 rectangulum igitur sub A, I contentin
0 A T wegegiperes sivws fequale est quadrato ex B '

a0 175 B respapee.

Ioreruy o03oymyioy jgor i e

VI 1), wserusque soctait mam bin

™ Obs 8 Quodsi (Fig. 365) 4B circulam contingat in A

Obs &, . ” secet in A4 et I', triangula 44B, 4BI’, ob angnlum .
-uh;‘; Ope Pmp..Vl. 1"&@:%9“" communem, et 4A4B=4BI' (1lI. 32.) asquianzul
ursu ad 31 (1 Pleies | fWunt (1. 52,), adeogue

Obs. & Faicr Pop T 1. e IB=AB: 8L (V1. 4.) =AB ;: ABXBI ((Obs. . ad
¥yructionis probiem tmm 11, H.HYLI'L,_:_'B‘JF=AB=BI’ =—ABXBT : quz VI L
docet. & PReider §. 10, WQue A4: 47— 4Bq: BPq (V. 22.) h. e. ab puncto extt
!:l‘cn'lum ductis recta eum contingente, et altera ipsum sceaunte
asserium Ubs. 3 or 5. e salucd ;Liw;:::u:t ;:m::rculo .rectis i;mg-entibm plmcmn‘l c::n:::l:
Obs, & 28 1L 14, b fer) “hﬂ‘“?‘lmm iosi a '.ecuonum '.1 terius; tota secans re .
4%, demvastnutar, beie per IL 3L T2 Tona Psius exteriorem, uti quadratum rectae ab’ puncto ¢

S ! Pt' ' :vu" ¢tus ad extrernum secantis totius ductae, ad quadratum recia
‘h usivesim Prop. M1 A el \..mflgﬁ!(is punctum contactus, atque alterum gectionis punctim
aferri.  Ostenditar nempe, duumelcisnim, % Ad: 4T—AB4:BI', cam ducta rectae AB pa
antes s o wee w pos e els TR, eviam gt 44 4Tz AB: PE=ABq: AFXT
unde caetens ex V1, 16 Bos. GHom{ObY 2. a3 VI, 4, o Obs. 2. sd VI 1), ideoque (V. 11.
Obs 7. Similiter P{oy,m.:f- W{vﬂlq;gr‘lda(l: ABY I'E et (V. 9.) Br IJ:JI‘B%{!‘{; (;
5% ex 11 3 eineque mmﬂ,ﬁ“m"'”)'_ ?) iAB:BI‘=BT: I'E, ac sit an.gulm /IB. = IE

i AL Ly est spgulns A= JBI (V1. 6.) et hinc 4B circultim in 2
ver lce. Ouendenc e, w’b'“i“éi‘ (Obs, 2. ad 111, 32.). Cf. Pileiderer §. 155.

1
; o 1 circuium 08¢ . . : . e
dentibos, quirum un e 3 Obs. Y. Proposita Obs. 7. 8. sic ctiam enunCiantur: cie
jpran0ndiem €55 erticen

Obs. % Ui e purticalmy P

gentem medim ptu Jangutum non aequicrarum descripto circnlo, et per v

. 1goentis ; . ) .
pastem exterioren, et contiay Jmanguli ducta rebra circalum tangente; haec basi producta
sl

ulo sub tota secante lynnliﬂ'l’“ ¢ oceunit, ut restangulum sub rectis poncto huic occ

Cf, Plederer. § 152 .
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~ "Aid &) e Uno sy A, I icor ie ¥ -
158 B AMyw v dotiv vig 5 A nos 1y B otrwy o
B ngog iy T
© Tay yéo avray soteoxevasdévtay , ins To €T
wiv A, ' icov 2ot} 16 and ec B, atid o aw
rv¢ B 10 vno 1oy B, 4 daviv, ioy yag 5 B 1% &
¥o doa vmo tay A, I' iooy ot} 16 vmo B, 4. "Er
extremisque basis interiacentibus a¢quale sit quadrato rectae &
eodem occursus puncto ad verticem trianguli ductae : recix
vern inter punctum illud occursus ac terminos basis im ips
abscissze eandem habeant rationem, quam crurum trizmguli,
quibus adiacent, quadrata, Nempe, si triangnlo ArB, camw
crys AB> BI', circulus ¢ircumscribitur, et huunc in B cor-
tingens agitur vecta B4: ob angulum 4BI= 4 Qum. 3L
<A4TB (I. 18,), ideoque angulos 4BI'+-AI'B<L Ar5-+4T8
he e. (1. i3) <2 reciis: ad partes angulorum #Br, ars
‘coneunrunt vectae AF, B4 (I. Post. 5.). Ac tum rectisz,
A4%AT=4Bq (Obs, 1.) et A4: ST=AB q: BIr'q (Obs. &
Vicissim 1) si wrianguli non aequicruri AI'B basis A ad p&-
tes cruris minoris BI' sic producitur, ut rectangulam sub -
lecta I'd et sub. composita 44 ex basi AP et adiecta I'd 2
quale sit quadrato vectae JB ab termino 4 continuationis b
sis ad wianguli verticem B ductae: recta haec circulam tia
gulo circumscriptum in B contingit (Obs, 8, ur. 2.) et segmec:
basis A4, AT terminis ipsius 4, I', ac puncto 4 interceps.
sunt uti quadrata crurum triavguli 4B, BIY, ipsis adiaceru
(Obs. 8 wr. 1.). Aique.2) si trisnguli non sequicruti A
basis AT ad partes cruris minoris sic in 4 usque produci
ut segmenta eius A4, AI', puncto hoc 4, terminisqic b
A, I intercepta, sint, ut crurum trianguli 4B, BT ineis 3k
Tiaceutium quadrata; recta ab puncto 4 ad verticem B i
gl dnita cirenlum trianiulo circumseriptum in B contizs
(OLs. 9, ur 2.0 et rectze JB gnadratum aeduale est rectang?
sub se_iventis A, I bosis puncto 4 ae terinimis cus 4,1
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Aiid 8 0 vao vie 414" Sed rectangulum sub 4, I aequale sit quadra
s B i on ievv ési{y. B; dico esse ut 4 ad B ita B ad I
B mgc 1y T N \ .

Tar 7c0 artey sorsmmine § lislem enim constructis, quoniam rectangulun
wir A, T icoy imi o oaiei) A, I aequale est quadrato ex B, sed quadratu
ti¢ B 10 v10 1oy B, Jinn, i B est rectangulum, sub B, A, aequalis enim I
16 doa tmo vy A, I':'aon'm‘rﬁrd ; erit “igitur rectangulum sub A4, I aequale re
extremisqae besis interscncbe g m,‘@n.terf:epxis (Obs, 8. nr, 1.). Posterio.l: ‘conversa .en Lem
codem occarsas punco il veem 03 bri II. Locoram ?lanO}'nm Apollonii. Cf. Plleiderer. §

vero inter puoctun il O Obs. 10, Pariter immediate per III. 21. vel II1.
L dem habest i, g2t Vi. 4. VI, 16, demonsiratur, quod a Clavio ¢t Bacrmann
prass o o ) P Prop. 36. subiungitur corollarium (vid. supra 111. 56, Co
quibas adiscent, q.mml‘\q',‘m?nempe si a, puncto extra citculum ducantur duae rectae
aws 4B BT, aml"’“mnr:iiecmus, rectangula sub totis secantibus, et partibus
tisgers agitar tects P4: o .g‘h!['»t'merioribus aequalia esse, sive, quod eodsm redit, tot
A ad . .

<4r B(l(";s- é 2"’“’1?' "‘:"mw}wnes esse partibus suis exterioribus resiproce proportio
b e (. 13) <2 rocus " CL. PBeiderer. §, 155, .

conenmunt vectae AT, B4 (I Pe ‘:} Obs. 11, Ex VI 16. porro consequitnr, cniuslibet
A4y 4T=4Bq (0bs. 7) ﬁll‘ﬂﬂ;"&uli ABd (Fig. 366.) angulo quocunque 4 bifariam sect
Yiciaim 1) 4 txiu;uliMW' "rectam' 4T, vectangulum sub eius lateribus 44, 4B an;
tes cruris minoris BF ¢ F"“‘m’ﬁ 4 comprehendentibus asequale esse rectangulo sub seg:
jects T4 et sub composits u“h"ﬂiﬂ)ﬂ", T'B teniii lateris, ab recta AT factis, uma cum
quale sit quadnio rectie JBablwll-"t recae JI' quadrato (quae est Rob. Simson. Libr. VI
ais ad trigmzn'i vetticem Blwﬁ"f";"" B.). Circumscribatur enim’ triangulo AB4 circulus (IV
gulo a'rcul;scn'pmm in B oo™ g5 recra 4T producta rursus occurrat in E, et iungatur
baris Ad, AT termiait ipses AT I u;, una'recta /E, BE. Posteriore ducta, ost angulus 4—1
sunt uti quadras cnin® lrilvgf” ”"';;; 21.). Quare, cum etiam sit angulus A4 ==B4E (hyj
(Obs. 8. wr. 1) quu,l}!f’“!"“' . Ad: 4I'=FEd4: 4B (V1. 4.) et hinc reclang, 44X JB=
basis AT ad pines mn‘:milaﬂ‘l/r- 4T (yl 16.) =4I} IE44Tq (II. 3.) ==AF X I'B-
ot sesmenta €l 44, 4, P“"w‘ .(‘"- 35.). Cf. PReiderer. §. 157.
4 I‘bmtl.'aP", sint, ul OO .-J: pbs. 12, Porro rectangalum sub duobus quibusc
o vadraia; recs 1b P8 l latetibus cujuslibet trianguli aequale est rectangulo su
i reutium qptle oS melro circuli triangulo circumscripti et snb perpendio
crrenlam (man. .
o 1cctie 4B 7O e ~ Yextice anguli, quem latera ista comprehéndunt, in lat

(v Y our N P
enie A4, M09 ped
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tium demisso. 1) 8i ipsum alterutrum latus 4B (Fig. &)
tortio BI" est perpendiculare: alterum AI' diameter est ciroul
triangulo circumscripti (III. 31. Coav. vid, Obs. ad IIL 3t
vel IIf. 33. nr. 2.) ot propositio ad haac identicam redi:
rectang. BAXAI=IA4XAB. 2) Si uterque ad basie satet-
tium latus BI' (Fig. 568.) augulus est acutus, quicusqee &
angulus BAI' duobus lateribus BA, AI comprehemsms; vl
ai alteruter ad basin angulus ABI' (Fig. 569.) est obisss,
per verticem A ducta diametro AZB, et iuncta BE rects, p-
pendiculogque A4 in basin BI' demisso; ob angulos 4BE,
AdE vectos (I, 31, et Constr.) arque E=I" (L. 21.) is o+
angulis ABE, AAI est BA: AB==4A: AF (VL 4.), promé
rectangul. BAY AT=—=EA Y A4 (VI. 16.). (Rob. Simws
Prop. C, Libt VI, Pfeiderer, §. 158.). Hinc rectang. BI'X
Ad:BAYAF=BI'YA4: EAX A4 (V. 1) =BI:E4 (Obs
4. ad VI, 1.), ubi rectadg. BI'XA4 duplum est arese i
guli (I. 41,). Quare duplum arese cuiasvis tridnguli e st
rectangulum sub duobus ipsius lateribus, uli tertium huws o
diametrum circuli rriangulo circumseripti. CE. Pladers

" §. 159,

Obs. 13. Rectangulum wntenruWuoonuhbus AL B
(Fig. 370.) figurae quadrilaterae circalo inscriptae acquale &
duobm vectangulis ABY AP$-BI"%¢ A4 contentis oppositis ¢iv
Jaseribus.  Fiat enlm augulus ABE sequalis angule 4B, ¢
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‘j‘ %0 Tar axpey im,’;lim Sul‘) sub B, 4. Si autem rectangulum sub ex
noveor; evdein a'ru'lqo’v ar piaequale est rectangulo sub mediis contento, q
w005 19y B ovrw; | J mem tectae proportionales sunt (VI 16.); est igitur
$§ & 0g Gou o A oo B 24 B ita 4 ad I, Aequalis auten( B ipsi 4; 1
T. ey dga spiig, wi i &; ‘wr 4 ad Bita B ad I\ Si igitur tres etc.

PROPOSITIO XVIL (Fig. 374.

A data recta linea dato rectilineo simile et oii

NPOTASI::

"Ane 1 doduiors winis; i
JOS[iw 0HOION T4 i Gn ums positum rectilinewn: describere,
’ i v -

oy ayuyrerial, }‘
tiem domisic. 1) Si ipnﬂlhmlk«‘ (tiq'ue nddawr‘, vel ab utroque lubtrah.ltur, angu?us
tortio Bl et perpdidm:dmﬂ"" munis EBY, eritque angnlus AB4 aequalis angulo EB!
masgulo circussenipa (111, 5L (xrl) QUM praeterea sit angulus A4B—=BIE (1L 21.),
vd L 3% ar 2 .,W.‘war"“ eodem cum ijllo segmento positus, erit triangulun
trenasg. B‘X"'—‘—"“X“ g);mi;“lequiangulfxm triangulo EBF, adeoque (VL. 4.) BI'
iam latws B (Fi .’n‘..)ngdlﬂ"’a B4: 44, ideoque rectangulum BIXA4=TEX B4.
fam L fur* 90um anzulus ABE aequalis sit angulo 4B, et angulu;
lngu]ulll‘dnobulmbmu. e ngi
< : L[ ¥ Megealis angulo BAT (I11.2L,), erit wiangulum ABLE ae
o ahetn'm ad buin ﬂgﬂl’” Aua;’i,.gulum wiangulo 4BT', adeoque (VI 4.) BA: AF—=B,
per verticem Jd‘?‘ t:m:l‘ddf"“ ideoque vectangulum BAX S '=AEX B4. At ostensun
Pendi‘-ulnqne Ad .- esse rectangulum BI'XA4=FEBXB4. Erunt itaque
128 )
48T rectos (HIL 31 & Come) 885250y, B g sl AT BIW Ad==ATXB4. Haec proposit
. u.jk_l.ldf" i
snguli 48, Adr e * i B theorema Ptolemaei iu weysdy odvradic L. 1. c. Y. e
recuagul. llxdf:?‘)(”m} H;‘ ipsum fundamenti loco imservit tabulis eius trigonom
Prop. C. Libe V1. Phedes. § fis Habetur illud ctiam apud Rob. Simson. Prop. D;, VI
JJ:’JX‘”‘-“'B]X”:MX'U e Angl., apud Plaifayr., Kraft. lostit. Geom. Sublim.
"4 ad VI 1), obi recad arydt s diosque. Ad eandem propositionem referri potest s

i (1. 41.). Qure daplae s s eorema, quod est apud Plaifayr. Prop. E., VL Si s
;) tum aliquod circuli ABI (Fig. 311.) bisectum it in T

rectangulum sab doobus ipies ;
dismetrum circali rriamgulo punctis extremis 4, B segmenti, pariterque e punct
§. 159. . Ctionis I' inflexae sint ad punctum aliguod 4 reliquae ¢
Obe 13 Hmnglllﬂml”lj fereutine reciae 44, B, I'4: summa rectarum A4+
punclis extremis basis inllexarum ad I'S rectam a puuc

Fie, 370.) Gguree quenlas®

(Fig sctamgulis J‘)(JH-HX‘U'?‘, sectionis inflexam eand¢m 1atiomern habebit, quam 4!
drotnt wln ssgils A5

Jasecibas. Fias !

’
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“Eorw o uiy dodeioa sudeioe y AB, 10 8t dodv:
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- e yn
"Eysjevyde 1 AZ, xai ovveoratw ags vy A5
sV el xut vois Woos avry oxueiog vois A, B
wv stoog 1 I yovic oy 4 vne HAB, wf 8% ¢
I'AZ iay 1 vwe ABH howry doa 7 ¢no [Zd hoiay
17 vno AHB oviv ioy isopuvioy doa ioti vo ZI.
’ - ' r - o .
toiyaroy v HAB voryaver eveldoyor doa éotiy w;

% Z4 ngos vy HB ovtug 1§ ZI ngos vy Hd w

segmonti ad AT basin segmenti dimidii, Qunm epin =
AIT4 quadrilaterum eirculo inscriptum, erit ex praeced, 4s
W BIBXAl=ABX AT i e. ob BI'=AT (L. 29) (41
+A4B) X AT=ABXAI (i1, 1)., adeoque A44-B4: [1=48
Al (VI. 14.). (Playfair Prop. E. VI. CL .91 vel ur estapud
Rob. Sims. Dat. 97.).

Obs. 12, Conversas praccedentium, practer iam Obs. -
8qq. expositas notamus adhugc sequentes. Si' quadratum per-
pendiculi 44 (Fig. 356.), quod in trianguli 4B laws Bls:
gulis ipsius acutis inteviacens ex vertice opposito 4 demitt-
tur, aequale est rectangulo sub segmentis B4, 4T lateris B/
ab perpendiculo A4 factis, sen (VI 11.) si perpendicule
A4 medium proportionale est inter segmenta B, 4Tl
Br: trianguli ad verticem o angulus est rectus. Quippe o
B4:44=4A4: 4, ot angulos ad 4 rectos, est angulus B4
=I (VI, 6.); angulus igitur BA L I'4-TA4 = recto (I &
Cor. 5.)., CIL Pleiderer. §. 10. = Pappus Colloct. Mather-
I. VII, Prop., 20%. propositioni huic sdiungit: si quadrntes
perpendiculi A4 (Fig. 372.) minus fuerit rectangulo sub s¢§
mentis Bd, 4TI lateris BT, angulus BAL erit obtusus, sma®
(Fig. 313.) acutus, Semicirculo enim super diamero BI' ¢
scripto, qui perpendiculum 44 in puncto E secet, & reus
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Sit data quidem recta 4B, datum autem rectilineum
T'E; oportet a recta linea AB rectilineo I'E simile et
similiter positum rectilineum describere.

Tungatur 47, et conmstituatur (I.° 23.) ad rectam
"AB et ad puncta in ea 4, B angulo quidem ad I
asequalis angulus HAB, angulo vero I'dZ aequalis
angulus ABH ; reliquus igitur I'ZA reliquo 4HB
"est aequalis (I, 32.); aequiangulum igitur est triangu-
lum ZTI'A triangulo HAB; est igitar (VL. 4.) ut Z4
ad HB ita ZI" ad HA et I'4 ad AB. Rursus, con-

BE, I'E junctis ob BAF= rectangulo B4X 4T (Obs. 3. nr.
5.) priori casu erit AS<Ed, et hinc angulus BAI> BEr
(I 2L); posteriori 44> E4, atque angulus BAP<BET (I
21.). Rectus autem est angulus BET (T11.31.). Cf. Pleiderer.
§. 161. Propositorum in hac observatione casus specialis, quo
segmenta B4, AT aequalia sunt, comprehenditur etiam iis,
quse or. 2. in Excursu ad I. Prop. 47. etc. ad finem libri IL
diximus. Cf. PHeiderer. §. 162. Et, quum ostensum sit, rectum
.esse angulum BAD (Fig. 356.), quem ab extremis B, I rectae
* BI ad extremum 4 perpendiculi 44 ductae B4, F'4 compre-
" hendunt, i rectang. BAX AT==A4q, seu si BA:AA= 4 4:4T;
. per conversam 1II. G1. consequitur: circuli super diametro BI
‘ descripti peripheriam uwansire per verticem A rectae 4.4 dia-
metro BI" intér extrema ipsius normalis, quae media propor-
tionalis est inter segmenta diametri BI' puncto o facta, sen
tuius quadratum rectangulo sub segmentis illis est aequale, .
* CL Pheiderer. §. 163. Ea quac ad hanc propositionem notata
sunt solutioni etiam plurimorum problematum inservira pos-
sunt, quorum exquisitam copiam exhibet Pleiderer. i, c. §§.
166194, quae brevitatis studio hic practerimus. Quae hacto-
- nus ad Propositiones libri *P1. observata sunt, desumsimus ple-
raque ex  Pfleidereni scholiis im libro "¥V1. Blementorum Eu-
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5 ‘T4 noog vy AB. Ildhv, cvveosdsn noos o
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- ZAE ioy 4 vnoe HBB" Jowy e 9 sgos 16 E hoess
sy moog va O doziv iy looywvioy dpa éorl v ZAE
splyovoy v HBO spiyuve: ayvaloyov dps Wiy ©;
9 A4Z sipog vy HB octeg 5§ ZE mgog 11v HO, =i
9 Ed ngoc sy GB. 'Edeiydy & nai o v 24 mpe;
vy HB oitos v vs ZIN sipog vy HA sai %7 FA
neoc vy AB: wai wg dow ZI' npds vy AH ovre;
.4 ve I'd ngos sy AB xai 5 ZE npds vjv HS,
xal éve 9y EA mpde myp OB. Kal éusl ioy over 1
piy vno I'Z4 yovie w7 vno AHB, v O a8 AZE
s7 vw6 BHO 6dy doa o vno I'ZE 6ly v3 14e
AHOB ioviv ioy. A 3¢ evrd Oy xel 9 vno TJE
%jj vnd ABO iotly ioy, fove 82 xul 7 pdv mpos w
I 5 npos ve A ioy, 4 & npag w6 E v7 ngos v
& icoywrvioy dpe dovi 6 AG v T'E, xai vog wep
sag ioug yuwvieg avty mhevpds dvaloyov Eyer opowr
doe ot v0 AG svHiygauuoy vw I'E evdvppapus.

olidis, quoram P. I. Tubingae 1800.; P. II. 180%i.; P. I
1802, typis expressae fuersnt. Pars IV, prodiit ibidem 1805,
#s gua mnice de VI. propositions 23. et VI definitioss 5,
wipote qua nititar VI, Prop. 23. agiter. Qaippe banc ipis»
VI. 35. inspte loco smo motam et inter propositiones ad figr
rag similes pertinentes positam fuisse iudicat awctor. De b
itague postea loco suo, et in excarsu ad hunc libram vider
wus.  Dolendum autem est, scholia Pfleidereri inm religss
libri V1, propositiones, quas ille iam elaborata in’ scrisi
babet, sublata in Universitate Tubingensi consuctadine, oxcs
#ione Magisterii philosophici quotannis dissertationes publics
sonscribendi, mon in publicams lscem exire potuisse. E qvi

bus bemcvole ab auctore mobiscam communicatis, nowes!:
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wimatar (I. 23.) ad rectam BH et ad puncta in ea B,
H, angulo quidem JZE aequalis BHG, angulo vero
ZAE aequalis HBO; reliquus igitur ad E reliquo ad
6 est aequalis (I. 32.); aequiangulum ijgitur est trian-
gulum ZAE wiangulo HBE@; est igitur (VI 4.) ut
dZ ad HB ita ZE ad HO, e [EA4 ad 6GB.
Ostensum est autem etiam, ut Z4 ad HB ita ZTI ad
HA et I'4 ad 4B, ut igitar (V. 11.) ZI" ad AH
ita et 'M ad AB et ZE ad HO, et adhuc EJ ad
- OB. Et quoniam aequalis est angulus quidem I'Z4
angulo AHRB, angulus vero JZE angulo BHO; to-
" tus igitar T'ZE toti AHO est aequalis. Ex eadem
natione et I'4E angulo ABO est aequalis, est autem
. «t'angulus quidem ad I ipsi ad A aequalis, angulus
. vero ad E ipsi ad ©@; aequiangulum igitur est 4O
ipsi TE, et circa aequales angulos latera proportionalia
habet; simile igitur est rectilineum A4@ rectilineo I'F'
(VL 1, Def.),

t

certe in sequentibas breviter loctoribus mostris sistere voluimus,

not rem ipsis admodum gratam facturos esse, persuasi. Cf.

quae supra diximus ad VI. Def, 1,

PROPOSITIO XVILIL

Obs. 1. Quod ad sensum problematis, ot maxime verbo-
um similiter positum‘* attinet, Clavius eum ita oxprimit:
nlicuntur rectilinea super lineas rectas descripta esse similia
e similiter posita, quando anguli aequales constituuntur super
ipsas rectas lineas, et tam rehqux aequales anguli, quam latera
Proportionalia semper ordine sese consequuntur. Borellus
tutem rem ita explicat (Euclid. restit. lib. IV. Prop. 16.):
Problema poscit, super data recta linea describers polygonum
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 And ¢ dode'one dow evdsig vis AB s b
divee svdvppdppw T'E Guowoy we umi opoiag ur
pevoy vdipoupniov dvayéyganras v AB. Ome
" 40at notiioau.

HPOTAZSIZ> .

Ta opore Toiywve mpds dAdyla Iy dumiation
Adyw Zoti TuY opoldywy shevody.

"Eovw Guota voiywve v¢ ABT, AEZ oy fmu
sqv sgos t6 B yuviev vf mgos ve E, ug s
AB ngos v BI' ovrwg tijv AE sigos viv EZ, éx
opodoyov elvae wiiv BI' o EZ- Aiyw ou vo 48[
soiyovoy ngos 10 AEZ volywvoy dimhasiove lpor
&ee gep 4 BT npng 1)y EZ. f

Eiljjgdo yeo vy BI', EZ oty dvaiop !
BH, dcts sivar us vy BT moog viv EZ ovres ol
EZ meog vty BH- xai insleviyda v HA. .

Enet ovv ovey g 47 AB moos sy BI o
v AE ngog vy EZ: &veld)ii doe lotiv w‘;"f“?
sgoc vy AE ottwg 5 BT moos vy EZ. A *
q BI' npog v EZ otrwg Zoriv 1 EZ ngis 9
BH: xat g doo 1] AB mods viiy AE oftes 1 I?Z
neos vijv BH- wiv ABH, JE:Z doa votyurwy f*
simesovdaoey «i nisvoul, ai megl Tdg i0us JuNCE

dato aequiangnlum, ‘ot habens circum angulos aequales l"f’
proportionalia lateribus illius, ita ut data recta homo“?f"
dato lateri polygoni. Necessitatem autem vocum ,smi
positum®, quae Ramus definiti debuisse non sine ration"m'
net, iure asserit Tartaloa contra Campanum (in cuius W"'“f
VI. Prop. apud ipsum 19. illac omissae sunt) Nompe owi®
his vocibus plura uno rectiliveo super data recta construi P
sunt, ita ut dato rectilineo siut similia, Cf., PReidorer. Schol
msc. §§. 256, 257,
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A data igitur recta 4B dato rectilineo I'E simile
et similiter positum rectilineum A6 descriptum est.
Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XIX. (Fig. 376.)

Similia triangula inter se sunt in duplicata ratione .

‘homologorum laterum

. Sint similia triangula ABI'y AEZ, angulum ad B
_aequalem habentia angulo ad E, et sit t AB ad BI"
ita 4E ad EZ, ita ut homologum sit BI' ipsi EZ;
dico triangutum ABI ad triangulum JEZ duplicatam
rationem habere eius quam habet BI" ad EZ.

Sumatur enim (VI. 11,) ipsis BI', EZ tertia pro-
portionalis BH, ita ut sit ut BI' ad EZ ita EZ ad
BH ; et iungatur HA. ’
~ Et quoniam est ut 4B ad BI-ita 4E ad EZ ;
alterne igitar est (V. 16.) ut 4B ad JE ita BI' ad
EZ. Sed ut BI' ad EZ ita est EZ ad BH; ut igi-
wr (V.11.) 4B ad 4E ita EZ ad BH; triangulorum
igitur ABH, AEZ reciproca sunt latera circa aequales

angulos. Quorum autem triangulorum unum angulum -

uni aequalem habentium, reciproca sunt latera circa ae-

Obs. 2. Circa demonstrationem huius propositionis, ut

est in textu graecco, inre monet Rob. Simson., vitiatam eam

- videri, quod in quadrilatetis tantum ostendatur propositio, nec
dicrtur, quo modo extendi possit ad vectilinea quingne aut
pluriam laterum, Jdem praeterea observat, in duobus trian-
gulis inter se aequiangnlis hic concludi, esse latus unius ad

v Jawng homologum alterius, ut lates alind primi ad latus alterics
l'luic lmmologum, sine permutatione proportionalinm contia
morem Euclidis, at ex sequente Prop. 19. manifestum sit,
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YRy 8, piuy jui iony dovvey yuviey spyew, wyR-
nenovdeoty ol misvpai, ol meoi vdg icss ywwies,
iow loviv lusiva: ioov dpa iovi vo ABH spipwwoy <w
AEZ voiyuvwr  Kai nei oty og qp BI' npos sgr
EZ otnes 1 EZ ngog 1y BH- idv 3t voeis evdeios
avdloyoy woty, 1 NowTy KEOS 1YY Teivyy diaiecrors
Adyov &erv Jiyetar qmep meos vy devrigar § BT
doa ngos vy BH dundaciove Adyoy &yes sacpy BI
npog 1iv EZ. “S2; 6t 4§ BI npog syy BH oifres
26 ABI voiyovoy mods 10 ABH zolyuvey sui se
ABT dou 1oiyovov npog to ABH Sendasiors ioyos
&yae ynep o BT sgog vy EZ. “looy o w ABH
voiyover v AEZ. tpryvive xat vo ABT dou roiye-
vov sigee w0 AEZ tpiywvoy Suildaciove loyoy s
sneg ), BI swpos wi;v EZ.  Tu doa oprote, xaitd iz
IIOPIX MA.

"Ex ) tovtov qavepov, e ddv woeis evdiios
dvidoyoy wawv, fony W 1) mowty sTeos Ty wRiTNY
oiteg 10 ¢TI0 TR TOWTLE TEUyWYOV 7POS TO G0 TTS
devripas opotoy xal opoing uvuyQuPOpEVOY Eeined
ey, ws 4 I'B ngog v5;v BH ovrug vo ABT vpi-
yovoy spus to ABH voiyuvov, toveéori so AEZ

IIPOTAZIZX «.
Td opote molvywve eig v& opote Tolywve drar
peltae xal eig ioa 10 nlfdos xai ouoloye vols olow'

idemque vitium recurrere in conclusione. Contra hane tame
observationem forte haud iniuria monere queas, niti condu
sionem a Rob. Simson. reprehensam non quidem enunciato
demonstratione VI. 4. CI. Plleiderer. 1. c. §. 261. Perfectior
antem  demoustratio problematis solutionem ostepdere potest
primum in triangulis, ab his procedero ad figuras quadrilazerss,
ab his ad quinquelateras, et ita semper a quavis figura recti:
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quales angulos, illa sunt aequalia (Vl. 15.) ; aequale
 igitar est triangulum 4BH triangulo JEZ. Et quo-
niam est ut BI' ad EZ ita EZ ad BH; si autem
" tres rectae proportionales sint, prima ad tertiam du-
plicatam rationem habere dicitur. (V. 10. Def,) eins
quam ad secundam; BI igitur ad BH duplicatam ra-
"~ tionem habet eius quam BI'ad EZ. Utautem BI'ad BH
i (VL 1.) triangulum ABI" ad triangulum ABH;
“ ergo et triangulum ABI' ad ABH duplicatam ratio-
" mem habet eius quam BI' ad EZ. Aequale autem
" est triangulum ABH triangulo JEZ; unde et trian.
“gulum ABI' (V. 1) ad triangulum AEZ duplicatam

~ rationem habet eius quam BI' ad EZ. Ergo similia
- ()

COROLLARIUM
 Ex hoc manifestum est, si tres rectae propor-
" tionales sint, esse.ut prima ad tertiam ita triangulum
"'ex prima ad triangulum ex secunda simile et similiter
" descriptum ; quia ostensum est, ut I'B ad BH ita
+ tiangulum ABI" ad triangulum ABH, hoc est JEZ.

e

'\ PROPOSITIO XX (Fig 378,)

g Similia polygona in similia triangula dividuntur, et

3 humero aequalia et homologa totis; et polygonum ad

livea ad aliam, quae habeat numerum laterum unitate maiorem,
5+ unde deinde generaliter propositum constabit.

#° Obs, 3, Aliam modum paullo expeditiorem, super linea

v‘ data 4B constituendi figuram rectilineam similem ot similiter

; Positam dato rectilineo 4I'4EZ (Fig. 375.) Clavius docet ita

"  fete. Ponatur data 4B super latus AT, quod ei homelogum

i este debet, ducantur deinde ex A ad vertices angulorum figurae
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xcl 10 FolUyuvoy Woo¢ 10 moivymyoy duiasion
ilyov e 1}*"9 7 ouoloyos misvea nod; w9y o
doyoy mhevpur. -

"Eorw Gpote moivywyve 1¢ ABI'AE, ZH6K..
opohoyog 8t ivtw 1 AB w5 ZH- iéyw ovivd ABISE.
ZHOK A sioivyove eic te Guote voiyare dais.
xal &g loc 70 1A dog xai o',uo').oya T0ig 0)oLg, 1u
¢ ABI'AF snolvywvoy ngog 10 ZHOK.{ st
yuvoy dimiaciove Aoyov et Fuep % AB ages o)
ZH.

"Enelevyduwoey «f BE, EI', HA, A6. |

Kol énsi 6potov dove 16 ABTAE noivywvor 16
ZHOK A nolvyuve, ioy fotiv 9 vmo BAE pu:
5 vno HZ.J wei ory w5 4 BA mipog AE oive.
% ZH ngog ZA. Enei ovy Svo roiywyd dnc
ABE, ZHA piey yoviey g yovie iopy éfor.
niepl O% 1dg ioug puvicg Tds mhevoag dvdiopor ir
yuveoy doe foti 10 ABE voiywvov va ZH.Iw
yure, Gore e opotovt iay dpw foviv of vae ABT

vectae A4, AE eto. per B ducitur B parallela rectse [4)
pex 6 paviter 8 parallela rectac 4E etc. et facile osiendels.
esse triangula 4B6, AI'4; A6, A4E etc. adeoque tota recr
linea ABOIK, AI'4EZ similia et similiter posita.

Obs. & Huc pertinet problema (vid. XII. 2. et XII i
dato circulo inscribendi (circumscribendi) figuram rectilinesr
datae circulo alii inscriptae (circumscriptac) similom et s
liter positam. CE Plleiderer. L c. §§. 263. 264

PROPOSITIO XIX.

Obs. 1. Sensus huius propositionis est (CF. dictaad ¥
Def. 10.), similia triangula inter se habere rationem, ¢=*
eadem sit xationi duplicatae laterum homologorum , vel i
gulum ABT esse ad alind ei simile JEZ in eadem ratione it
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. . 1
\ . o . Y 1 o -alio: i <
xei %6 mOiTIIOr T “Wl“plygonum cuplicatem  rationem habet eius quamgho.
. . . . nologum s ad homologum s.
i B i i sy D010 latu omologum latu

ioyor aletpey. et e '
“Eare duoia noié;m s Sint similia polygona ABI'JE, ZHOGK.A, homo.
o'/»'lom biiow ¢ B ZH.LT”ogum vero sit latus 4B ipsi ZH; dico ABTAE,

. " " CHOK.A polygona in similia triangula dividi et in
Z?BK"" oL £ i " mmero aequalia et homologa totis, et polygonun:
xar N§ 108 %0 m?oo; WQV“?ABTJE ad polygonum ZHGBK A duplicatam ratio-
v6 ABISF moispww 6 Foery yibers eius quam habet 4B ad ZH.
ywvoy deniasions dupor i -
ZH. lungantar BE, EI', HA4, AO.
"Enejetymony of BE, BE gy quouiam simile est polygonum ABIAE poly-
Kai éaci opow lom -‘Iﬂmr‘,gono ZHOK A, aequalis est angulus BAE angulc
ZHOK.A soixpurs, i 80 " HZ 4: et est ut BA ad AE ita ZH ad Z.A (V1
si tn0 HZ.I uai ot n‘:ﬁ B pet, ). Et quoniam duo triangula ABE, ZH.i
w ZH npo; Z.L Exiw .?""""unum angulum uni angulo aequalem habentia, circ:
ABE, ZH.A piey porer % ¥ acquales autem angulos latera proportionalia; aequian:
aegi &b xi foog jenes w %% gulum igitur est triangulum ABE triangule ZH.
povior dga imi 10 ABE t"(VL 6.), quare et (VI 4.) simile; aequalis igitur es
ywre, wsTe xu ofwior W U‘N“ §ua est Jarus B priovis trianguli ad rectam aliquam, ad quan
wectae 44, AB oc pa b d.c:my‘,"“ BF habet rationem duplicatam eiup ratiohis, quam BT %“bc
P pualia ,m“ﬁa'»“; ‘d.]‘lus EZ ipsi homologum in altero triangulo, vel, si su
ese misnguls 459, d13; 46 4% i (VI 1) BIEZ=EZ:BH, esse triangulura B »
isose ABSIK, AT4ED snis 655 Viangulum 4EZ in cadem ratione, in qua est BT ad BH
Obs. & Hoe perios pobls 15 C30terum puter, loco lateram BT, EZ quaevis alia homolog
duo circulo ioserbeadi (dnmdwjf"‘ POul potuisse, Et inverso erit ratio trianguli 4£Z ad triangy
G : hum 45r duplicata lateris EZ ad BI', vel erit triangulur
et poriam, CL Phidem. Lo # 55 4EZ a8 wiangulom 4BP we BH ad BT (Cor. od B. V-
porium Pleiderer. iy ached 69, 270. 210, 273,
MOPOSIT’Om Obs. 2 {Su;.;:'”: “.'2 .l rn;n ii;nilium
Obe. 1. Semas b Fo?od,ﬂ,t; homologa latera BP:;“;‘::;%:‘;cuh A8, 4K demitantt
Del. 10), similia rriangola 2 %*‘”", X vetticibng lngulmﬁm homologorum, erit, ob angulos B
eadern sit nationi dupliae Litew® ¥ B, pusiterque @ o x » adeoque (1. 32.) eiam reliquos aeqss

datae cireulo alii mscripuse

(Fig. 37

gdam ABT erse od alind duh 7 Eaoig Elemeny, p. g, Q. *
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yovia 9 veo ZHA. “Edte 8 xal oky 5 vno ABI
oly ti vno ZHG iey, did sy ouocwrrse vy
luydvar Aoy doa 4 vnd EBI yvia lomy s
‘vwo AHO iotly ioy. Kat émel Jec 'n;'v oposoR
wiv ABE, ZHA spipiivay, loxly mc qEB 36
" B4 obug v AH npog HZ, didc mv xai die i
dpodryTa Tay molvywvey, dovly ¢ 17 AB mpos B
stitwg 1 ZH meos HO ditoov doa ioxly g EB )
ngog BI otivwg 77 4H meog HO, xai segi sag ioi
yuviag tag vno EBI, AHO af sidevgoi avalopr |
elow looyawioy doa dotl vo EBT voiyuyoy 1o AHS
Toipuve , weve xat ouotoy (éve 0 EBT wpiyavor v
AHO tglyw'vm 1), Juwd 2a avrd dq‘ xat v0 EI'4 tp-
yavoy o;tomv dove v AOK voiyuvw: vd dps opw |
noliyuve @ ABIAE, ZHOKA sig w6 dpoic 0 |
yove dufontac xal sl ioe ©d wAidog.
éyw 6t xal ouchoya volg ohowg, Tovwéony, kn
dvdloyov slvar Td volyava, mal ffyovueva pdy dr
vd ABE, EBI', ET'd, éndueva O avriy v ZHI
AHO, ABK, xat ovt ©6 ABIAE solvywvoy ;
10 ZHOK.A molvyavoy dimdasiova Acyov Ere Fidl
opoloyos mAeved moog Ty Sodoyoy mAsvgdy, W
véory 7] AB mode vy ZH.

1) Verba nncis inclusa desunt in Ed. Oxon., nec multd
refert, utrum ea ponas an omittas,

les, in triangulis sequisngulis 40:4K=AB.4F (V1. % de-
moustr.) ==BI': BZ==Al: 4Z, adeoque (vid. dicta ad V. De
10.) trisngula 4BF, 4EZ etunt etiam in ratione duplicata o
titudinum 40, 4X, vel perpendiculorum similem situm b
bentium, PHeidever. §§. 280, 251,

Obs. 3. Quum parallelogramma semper dupla sint mits-
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s o ZAA. '&“&”‘ﬁgulué ABE angulo ZH.4. Est antem et -totu:
iig 1§ vao ZHB imy, Ju‘q’v(ﬂ‘pr wti ZHO aequalis, propter similiiudinem poly.
irpevmy doiny dge f e il "puorum;; reliquus igitur angulus EBT reliquo AHE
a0 AHB iotiy im. Kubityg aequalis. Et quoniam propter similitudinem trian-
wr ABE, ZHA lpqv'm,hrg;lpnnn ABE, ZHA, est ut EB ad BA ita 1]
BA ofves i JH sps ML, i@ HZ, sed et propter similitudinem polygonorum,
dpoitsrra véy soivmve, kst ut AB ad BT, ita ZH ad HO; ex aequo igitu.
siwwg § ZH spoc HG J«Mquyt (V. 22.), ut EB ad BI'ita AH ad HO, et cica
065 BI otvws § 4 woi B, cquales, angulos EBI', AH® latera proportionalia
yuviag 10 vno EBI, AH§ sumnt ; aequiangulum igitur est (V1. 6.) triangulum EBT
sowr looywyon dgo imsi w Bl grriangnlo 4 H@, quare (VI. 4.) et simile (triangulum
tocure, ayve sal dpor (R ERBT triangulo 4H®). Ex cadem ratione et triangu-
AHO spryive 1) 4 i cwbemm ETA simile est triangulo ABK; ergo similia po-
yevor Suotey dow w ABKnm:tigona ABT AL, ZHOKA in similia triangula divi-
0k oo vd ABI4E, JHBLIsIuntur et in aequalia numero. ‘
yuve drortar sl o oo v sith ' ) ‘ . .

iy du vai opolops wiy i, @ Dico et ‘homologa totis, hoc est, ut proportionalia
dvdioyoy alvm td spipems, w {m ML triangula, et antecedentia quidem sint 4BE, EBT,
td ABE, EBI, ET4, m’md‘mET 4, consequentia vero eorum ZH.l, AHO, AOK,
AHO, AOK, wi iwu BIE™ ABI'AE polygonum duplicatam rationem habere
w ZHBKA sovpurr Bsiagn 0218 quam homologum latus ad homologum latus, boc
Suciopns nbavgd g vy ™ 4B 28 ZFL.
véoty o AB ngss viv 28 ‘

1) Verba mdiindlnhﬂ!iluo“‘p;xomm eandem basin, candemque altitudinem habentium. (L.
velent, wirum €2 posus a8 omsih i . ~, crunt etiam (V. 15.) similia parallelogramma i rat.wne

'alemm duplicata, vel etiam (Obs, 2.) in raiione duplicata

les, in wisngulis equiasgelin 8:40=84 1< diculorum similiter positorum. Pleiderer. §.262. 399-
monur,) .—_Bl':xz-;ll‘:d,dﬂﬂ'ib . ‘(?b" 1. Quum porre guadraia ominia sint yar.xllulog“ﬂ“"“"
10) trisnguls 4BT, sz“miﬁ;:lmlhn (T. Def, 29.; 1. 26.; VI. Def. 1.) erunt duo guaecon

titudingm 48, 41,7.1P.Puﬁdmﬁ“ :d ‘IUG.ﬂi'nz;; i yatione duplical.\ ]allelllll) ﬁ(uno](\gm‘.ﬂl“;
bﬂtium. Pﬂeidmr. “ w' ﬁl. wde, s nu)er vectls ho'no]o‘,’,i! 1]1-’ EZ ln.mgulorum siny

0bs. 3 Quum Pmu.bsmnﬂ"( ™ ABT, 4Ez quadraia construcia imaginevis, eVl tad
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"Enelevyduocy yde af AI', ZO.

Kal inel did vy Spowryre 16y molvywvwy i
totiv 7} vnd ABI ywvie ¢ ta0 ZHO, i im
Ws 9 AB wngog BI ovtag 55 ZH npos HE loew
veov Eove w0 ABT splyavoy 76 ZHEO vpryure it
voa loviv 9] uly vao BAT yovie vf vnd HZB,:
0t vno BI'A s vno HOZ. Kai imet ioy dovy.
tno BAM yuvie v vne HZN, Ssiydy ot ni
vno ABM.xj vwo ZHN ioy xal loisisy dpo 4¢3
AMBZlowy © vno ZNH iay lotiv- looyevor cs
loti v06 ABM vplyuvoy v ZHN epryuve ‘Opew
&7 deitopsy Gre xa) 16 BMI zpiyuvoy icoyoner i
w6 HNGO woiyove avdloyoy dou iotiv, o5 pir!
AM ngde MB otizug 1§ ZN mgoe NH, ug & rBY
ngog MI' ovtwg 9 HN spog NG cicre i diot,
ws 4 AM ngog MT otrwg 4§ ZN mpog NO. 'Ad
ag pudy 47 AM mpds MI odrog o ABM soipmy
noos MBI, xal vo AME noog EMI, noos clsis
ydo sl ag ol Pdcsig xed oig Goa Ev Twy fyouain
ngos & vhy imopévay oUtmg Gmuyte Td 1 yoUpst
BPOS GMavTe Ta EnOuevar w dpa v0 AMB iy
ngos 0 BMI ovirws vo ABE ngoe v I'BE. 'Ai
w¢ v0 AMB ngds vo BMTI otvug 77 AM ngos M
xub d¢ doa 17 AM moos MI otrwe v6 ABE roips
npds 10 EBI wpiywvor. Aid vé avra &y xad o)

triangnls, quam quadrata in ratione duplicata rectarum Bl £
adeoque ttiam triangula similia erunt in ratione quadratorue
laterum homologorum. Pfleiderer. §. 278.

" Obs. 5. Quodsi latera homologa duorum similium war
gulorum (parallelogrammorum) aeqyglia sunt, ista triangel
(parallelogramma) aequalia orumt (V. 22. Cor.) et vice ver®
{Cor. Prop. m. in Excursu ad libr. V.)
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n a
 }LTTE
LIBE
R SKX
Tus

b ’

Kaiecwlmmﬁfciﬂ' o
loviy 4 é.ui du vy g fll’, Jangantar eni
Ty e ABT mips  Et quonia mim AT, ZO
“ 8§ AB g s i i qualis m propter simi ;

Yy ¢ ngos BT o L est angulus similitudinem

oy fovt '0‘ JB i .”,ZE o BP ita Z ABIC 3ngul pOJygoDotum
v . r '@ﬂmﬁ[mﬁm H ad H o ZHO
ta doviy o) ply tna B ' gulum ABI' tri G; aequiangnl » et est ul -
& vac BI'A o it Jr‘vr;(rlngulus quidem Bﬂangu]o ZHO um .es: (VL.
L of ini hog, & BT AT ; aequalis igi
0 BJM R 5 '“E“lo HO mgulo HZ igitur
10 ABM ?'qum:,pﬂus "BAM a Z.  Et quoniame’ angalus v

. (I . . n A
ANBYa A _"’f".ZH.r\wmg’t ABM ay gulogu!o HZN, oste aequalis est |
iowi f“ ;y tywoz_vg;m,pu (I. 32) AMB Z-HN aequalis; nsus autem
o’: !’ ':o BM' '(“Iml,ﬁ'lﬂ\ri}‘_'g‘_ﬂum igitul- est re.hquo ZNH 8e' uelt. reliquus ;
". Usopey “"ﬂ;dﬂrwgi‘mﬂimr ostendem triangulum AB]I; ta_'s est; aeq
; HN soupomy it m esse triangulo us et triangulum B';‘;ngulo ZH

M neos MBM:,’Z\'W\?.‘“““‘W ad MB  HNG; est igitur (VII aequiang
ngés MI" v 1 Y gy T ad o ZN a0 NH, ) A
.1 AM sipos MI oows {5 M ad MT ita Zz\; quare et ex ,equze“’ BM
s phv o AN i e miagulum ABY N, St A3
A MBI, xei 10 AME 388 .'-g::er se enim suml ad MBI, et A,"Elu ad M
80 o w; ol ,‘féw,;' w e i um antecedenti ut bases (VI. 1 ).' ad EM
’96; &y - / . . "ntCCede . um ad unum -)s et (V' 12.

. vy inopérey 0 5% gul otia ad omni congequentium i )
agos mayta 16 ETAS P AMB aa BMI consequentia. Ut i  ita omr
7"@0¢ 0 BMF"';’U;N',{BE;@\(.AMB ad BML it 1T, ita ABE ad I:B‘gltur tria
g 10 AMB ﬂ?d; ";me”‘EM ad Mr it; tr.a AJ"Z ad AIF; er E. Sed
xai d;im,‘iuw HIm'u:w'i X eadem rati la"g“‘llm ABE ad .go ut (V, 1

* %> ZH one et ad triangulu s
A ad tria ut ZN ad NO ’g m EB
‘ ogulum HAQ. Et ita triangulu
est ut AM ad M

npos 10 EBI wiywmn. hn
Obs. 6
. 6. Corollari .
jum Prop. 19. adiectam, quod
, quod et Austi

uimsnh

) quum quakas is o 1457

adeoque etiam i ‘ observa

s m triaages imilis 0% t, nonnisi i

";‘ bomalogores. Pheiderr. § ""‘mpe termiuo #i iptam Prop. 19. alii

gulor bs 5 (A)pohimwb” 2.elm"5men ex] "“}?0 d“plicatm defi “. verbis, substitnen

(Wmn: (wl“dosﬂm“)m“iv" 2.5 VI 25, s;dmod’ in seque::-:monem eins, enuncis
o, " mev -+ VL. 3 ibus (vi

(Cor. hosn.'") aoquals =S 2 e(; re evar, 14 1.) argumentationis Cvid. Pemonm' A
P m. in Excow i) b Pleiderer, §, 7 obsecvandum est e diserte ea exp

. §. 300, . e Cor. Prop. 20. \

Yy
\
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ZN ap0s NGO ottwg vo ZHA seiyaver mps v
11140 zoiyovoyv. Kui iovey og 1 AM ngog MI o
tog 3 ZN ngds NO- xai we doa 10 ABE wpiyers
«10s 10 BET vpiywvoy ottmg %0 ZHA wpywm
ntode 70 HOA voiyovoy, wai Evadddl og w6 ABL
1piywvoy 1pog 10 ZH.l voiywyoy otves 1o BE
1piyovoy mgos ©0 H.AO roiywvov. Opoiws d7 o
fopey, dmilevydetony viv Bd, HK, ou seia;v |
BLI' wpiywvoy ngés vo HAB roiymyoy oveas
ETA plyovoy npog vo AOK volywvov. Kaiix.
foTtv e 10 ABE tglyavoy sigos to ZHA siyer
ovrag vo LBI agos v6 AHO, xut &t EIS ot
AOK wai wg dga & tav yyoundvawy meos by m
inopévay oltwg Gmavrie TE 1 yoUuEva oS cwe:

.
PROPOSITIO XX
Obs. 1. Quum ‘polygom hac varia ratione in uiaz
dividi possiut, distinctius dici oportebat, qua ratione id bt
debeat, ut in utrogne similium polygonorum respective simih:
existant. triangula, Nempe si in uno poly;onomm @ verux
angnli euiuscunque v. g1, a vortice B ad vertices reiquons
aulovim omnium (exceptis duobus proximis) ducantur recs
B, El" etc., paviterque in altero-polygono a vertice cius &
guli, qui cum angulo E -similiter positus est, ducemtr ¥
vertices relignornm angulorum rectae AH, 49 cic., tum &
Atque, triangulis ita formatis, dingon.ﬂes homologae, i e
‘quae vertices angulorum respective acqualiom iunguat, ¢
demonstratione patet, in partes respective aequales divids
angulos, per quos transeunt, et ipsae hae diagomls sunt |
teribus fignrarnm homologis proportionales.  CF Pleider®
Schol. §. 292,
~ Obs. 2, Quad demonstrationem attinet, pars secunds
guud nemje homologa sint triangula ARE, ZIHA, paviterg

EBI, ALY practer rationem’ prolixa esse videtur, gnum, &
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ELEnprroy |
ZN g0, N6 ot 5 g
19 oy, Kyl logy o,;
tne g ZN ng0; NG wai i
s 10 BET Toiruver W

X .
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¢ .

%ia ZN ad NG ; ergn (V. 11.) ut triangulu
Yad triangulum" BETI, ita triangulum ZH.A ¢
“gulum HO 4, et alterne (V. 16.) ut triangulu
nis 195 HO 1 ‘“‘id triangulum ZH 1 ita triangulum BEM ad
" T, M um HAQ.  Similiter ostendemus, iunctis B.
19',7 s 19"’ to ZHA sy trisngulum BEL ad triangulum H.AO ita 1
tporor sgos <0 HiSwipw. qum EI'4 ad triangulum AGK. Et quonian
sy, dgeduoey wr B0 ariangolum 4BE ad ZHA ita EBI ad 1,
BLT piyuroy sgi; o H wytnsuper EI'4 ad AOK ; eritut (V. 12.) uuum ant
ETd toipwror sgos 1o K wpiium ad unum consequentium ita omnia antéc
éonty ug vo ABE 1oiyamy axaird omnia consequentia; est igitur ut triangulum
ovews 30 EBI agos o0 4w ad triangulum ZH A ita polygonum ABIAE
1OK" sai @ dga iv e prewlygonum ZHOK A,  Sed triangnlum ABE ad
ixopérur ofres Guers vi jwagulum  ZH f duplicatam rationem habet eius
PROPOSITION monstrata ante triangulorum similitudine, res statim ex
Obs I Quum polypom bz €8 V. 11, pateat, ut in altera demonstratione ad finom
divili posnat disuactios dic oponets, 3¢ ostenditur, Unde haud paucis potior visa fuit hacc p
debeat, ut fn utoq ¢ simian P),;Lmr-,ﬂ?momtr‘ltio, quam multi editores solain habent (v.
cxinant trianzale, Nempe 1 i8 @HE vius, Giordano da Bitento, Candalla, Billingsley, O
aoenli a,;,u:,,,q.,. v. o reFES r’“‘“'_n Hention, Borollus, Barrow., Cotesius, Rob. §
mi,l;..,m omas (uc‘gpmdachupwjphyfur. Tlii) vel alteri addunt (ut Campanus, Zam
“"- EF ., puresgu 1 b PL]',..;,u.f’c‘tmm.lndlm.u, Bc.wrmnnnm, alii), - Pﬂeiderero'umcn .(i
cu, i cum aagilo B sinuler paie & P‘;l.‘\or illa, nu'btihori arte, et per conleqnfnunl magis
:(mm relignornm anglorsn e M ;ms pro‘n.ll argumentans, potius ge?uma videtur,
Arque, trizngalis ita focnzss, &r:;m‘iﬂé‘;‘""_‘ °"P°d“l‘7"l‘. at rgmoziori consectario utens, et
quae vertices anguiorum respe:mtx?‘k" "m"’““.“ partis tertiae imitans. Caoterum, si haec a.h
in pures e > Y:-Ommuo eo tantum comsilio adhibetur, quod imscrip
pele¥® CI2C, mempe ut ostendatur, homologa ese illa triang:
- hil opus erar verbis in Ed. Oxon, ad finem additis, ¢

demoastratione putet,
anzulus, per quos tamseunt, ape
teabus figererum bomolygis prepss

varianti : . . N
schd. §. 292, Yariantibue notavimus: sin sutem tertia quoque propa
. QA s ene . . .
Obe. 2 Quod dameosrimr 5% i‘“' nempe, similin polygona esse in ratione duplicata 1
o dom s . . . .
1 neur, o homology siar s 44~ ologorum inde derivanda sint, sunt illa omnino nec

BB, 4119 practer vaiioven pobat &6 Ob% 3. Girca coroltaria huic propositioni addita
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td {nopevar Zonty doe wg 1o A BE spi;uvoy stges
ZHA vpiyovor ovtwg 76 ABIAE moityoyor zo.
26 ZHOK.A noivyavoy. ’Aiii 10 ABE toiyers
ngoe v0 ZH. vpiywyoy Siwhaciova royow iyst T
3 AB oudloyog mhevod moog v ZH opeicpm
mAevpeys Td yop Guowr volywvae v drthaniows iiw
dotl vy opoloywy mievguy: xai 1o ABIAE age v
" dvyavey mpos vo ZHGKA moivywvoy desehecar
Adyoy &es fimep 17 AB opdloyoe mheved cmpoy 1;‘1“
ZH opdroyoy mhevpdy. Ta.dpw Gpoca, »ai t6 &fs.

. IMOPIZMA a |
‘Roaveus &y xui éni vay. cuoiwy vergumiips |
detydrjostar, 6t &v dindaciove Aoyo loTi Ty 0N
Adyov mhevgiv. 'Edeiydn O xai ini wwy votperer
@ore xai xadolov vd omotw eUIVyeauge apjpetc
noos dilghe &v Simdaciove Adyw eloi TGy ogoidyey
nAevpuy.

nNOoOPIZMA §.

Kot 2dv viv AB. ZH voityy dvdloyoy Aefans
vy Z, 9 AB nods vy E Surdaciova Aoyoy i
ye 1§ AB sgos vy ZH. "Eysr 8 mai 20 ol
Yoy TEOS TO TWOAMyWIOY, Xui O TETQATAEUPOY ML
20 Tevpdnilevgoy Jindagiova Aoyoy fmeg 9 ouolo

vat Austin., quemvis lectorem videre, vocem polygosi b
adhiberi do quavis Ligura rectilinea, quae plura quam iz I
tera habeat, unde nihil opus sit tacdiosis his corollariis, ¢
in ipsa propositione contenta sint, Verum enim vero, pree
quam quod voX mwolvywvov vel modimlevgor ita alio semsn &
menda foret, ac in I. Del. 23, saedem etiam rationes, quis®
" Obs. 6. ad VI. 19. vidimus, corollarii secundi oaunciti?
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latus homologum 4B habet ad Z H latus honiolognm

" similia ‘enim triangula in duplicata ratione sunt (VI
19.) laterum homologorum; ergo et polygonum
ABT'AF, ad polygonum ZHBK A duplicatam rationem
habet eius quam homologum latus 4B ad homologum
lstus ZH. Ergo similia_etc.

COROLLARIUM L

Similiter et in similibus quadrilateris ostendetur,

. ‘ea in duplicata ratione esse . laterum homologorum.

Ostensum autem est et in triangulis (VI. 19.); quare

et universe similes rectilineae figurae inter se in du-
Plicata ratione sunt laterum homologorum.

COROLLARIUM I

Et si ipsis 4B, ZH tertiam proportionalem suma-

mus quae sit =, 4B ad = duplicatam rationem habet
(V. 10. Def.) eius quam 4B ad ZH. Habet autem
et polygonum ad polygonum, et quadrilaterum ad qua-
drilaterum duplicatam rationem eius quam homologum

; tmentur, Praeterea observat Austin. in corollario hoc secunde
Pimum occurrere vocem &idos, quum alias Euclides, qui a
Tecepta semel dicendi forma recedere mon soleat, voce o775 &
vuaturs‘ut in I Def. 14. ad indicandum spatium terminis civ-
Comscriptum. Nec vocem eidos apud Euclidem recurrere, amiri
in demonsteatione VI. 25., ubi hoc ipsum corollarium mode
Minus necessariv in usum vocetar, et in Prop. VYL 27; Vi,
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plevpd moos Ty vucioyoy mAsvpdy, sovsions o AL
npos vy ZH: &siydn 0% vovzo sal inl edy spip-
rav divs xal xadolov gavegdy, ove dev speic a-
dslac avuloyoy wory, dovas wg v Towey Wges WY
soityy ofitwg €0 ano Tic mewwrys sldog mpos ¥O FX
o devediag, ¥0 Guowoy xal opdiwg cyappagoners

A4 422

dsioprey O wul {vépwg mpoyergovegoy opcioy
¢ Tpiyuvea.

Exxsicdaoey ydp wihy vd ABTAE, ZHOK.1
noAvywva, xal inslsvydwcuy al BE, EI, HA, A8
Jéyw on dovly b o ABE vpiywvoy moos s6 ZHA
ctrwg v6 EBI wpog v0 AHO xal 56 T'AE ap:n
6K A. ,

- "Ensl 3dp opotoy &ove vo ABE volyuyoy s ZHA
roiywvw, ©0 ABE doa wolywvoy sigos w0 ZHA O
nhaciova Aoyov (st yineg of BE moos ey HA. dv
vd avtd &7 wai w6 BEL cpiyavoy mgog w0 HAO
roiyuvoy dimdaciova Aoyoy &yst fimse 3 BE noos v
HA fory dgo g v6 ABE voiywvoy moos so ZHd
soiywvoy ovtwg s EBI neog w0 AHO. Iliv,

28,; VI 29; VI. 30.; VI. 31., quae hoc ipso nomioe »-
tpeota videantur. Nec omuino cousequi hoc corollsrium it
generaliter expressum ex pr:)potitione, in qua sermo sit unta®
de figuris rectilineis aut polygonis, non de quibuscungwe
spatii speciebus aut figuris. — Forte tamen non sinc rationt
vesponderi possit, ad vocem #}dos subintelligendam esse voces:
wodvmhsvpov, vel modvywwoy ex antecedentibus facile suppo
nendam, et id ipsum, quod corollarium non de figura ut’
cunque ex propositione conseguatur, Euclidi causse fuissty
our generaliore voce oyius hic uti nollet
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latns ad homologum latus, hoc est /B ad ZH; oster~
sum est autem hoc et in triangulis; quare et aniversc

manifestum est, si tres rectae proportionales sint, ut.

prima ad tertiam ita futuram esse figuram a prima ad

Gguram a secunda, similem et similiter descriptam.
AY

ALITERB.

Ostendemus etiam aliter expeditius homologa esse -

triangula.
Exponantur enim rursus polygona ABRI'/E, ZHOK A,
" et iungantur BE, EIy HA, .I63; dico esse ut trian-
" gulum ABE ad ZH/ ita EBI' ad AHO et I'4L
W OK A.

Quoniam enim simile est triangulum ABE trian-
gale ZH/A, triangulum ABE ad triangnlum Z#Y
~ duplicatam rationem habet (VI 19.) eius quam BE ad
HA. Ex eademrationeet triangulum BE[" ad triangulum
HAB duplicatam rationem habet eius quam BE ad
" HAj est igitur (V. 11.) ut triangulum ABE ad trian-
guum ZH ita EBI ad AH®. Rursus, queniam

Obs. 4, Pater etiam, polygona similia, quorum homoluga

latera sunt inter se aequalia, esse quoque acqualia inter su.

~ Nempe, quum ratio homologorum laterum sit (snupp ) ratio
* asqualitatis, ratio duplicata laterum homologorum pariter erit
" ratio sequalitatis (V. 22. Cor.) i. e, ratio pulygonorum simi-
liam super homologis istis lateribus descriptorum erir ratio
aequalitaris , sdeoque polyzona aequalia. Et contra, si poly-
gona similia fuerint acqualia, vel rationem aequialitatis habeant,
ratio subduplicata eorum, b, e. ratio laterum homologorum
eliam erit ratio aequalitatis (Cor. ad Prop. m. in Excursu ad

o
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dnel Guooy dove 30 EBI wpiywvey w A HO wp

yovw ©0 EBI’ dpa moos 30 AHO dilwsiora ioyes
&yec fineg o TE evdsia mooc vy OA. dia v avec
& xat vo EIlA voiywvoy mpos 6 ABK «pipeves
dimdaoiove Aoyov &e ynep of TE ages wrw O
Yoty doa wg 70 EBI sgpiywvoy nigog 0 AHO otem
s6 EI'A ngoc v0o AGK. 'Edeiydy & xdl e wo EBI
neog v¢ AHB ovsne w6 ABE ngos vo ZH A »ai
og dos vo ABE npos v6 ZHA otvag vo BET
sipog vo H.AB xat w0 EI'd mgog w0 ABK ). “Osmp
st deitar.

HNPOTAZIZ s

Td ¢ avta cUdvypdupue cpows, xul dAiyios
doxly Gpot.

TEcwo ydp éxdregoy viv A, B evdvygapper te
T Spotoy* Aiyw 67¢ %at %0 A 6 B éoviv opotow.

"Ensi ydo opoioy Zove so A vi I, icoyasoy
dovey avew, xal vds mepl wdg ionge yovieg sievocs
avaloyov &yee. Ilahww, énel opowoy dove ©0 B ws T,
looyuvioy é éomy ated, ol vde mspl vds fous yes-
ving shsvpds evadoyov e éxdvegoy Goa zay A, B
26 I looyuviov ©é éove xad vig mepl vdg ioas yovies
nievgds ovadoyov Eyee, weve xai 70 A v B idope-
vioy o6 dove xal wdg megl wdg ioug ywvias wheved's

1) Edd. Basil. et Oxon. sddunt: wal o apa (v. 2)
v qroupufmw n(mc & 'rwv mopévwr, ovrms a'nwta ru nyor—
pEva Meos anavia te imdusva, xal 7d loimd o§ £y tr) Tporips
dalEes. Do hao lectione vide infra, quae ad hanc Pwyos. ob-
servavimus.

Libr. V.) i. e. latera homologa erunt sequalia. (Quod poste
rius cot Lemma od VI 22.) Cf Obs. 5. od VI, 19. Borellas

h
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simile est triangulum EBI' triangulo 4HO; EBI
igitur (VL. 19.) ad 4HO duplicatam rationem habet
eius quam I'E recta ad 64. Ex eadem ratione et
wiangulum EI'4 ad triangnlum AQK duplicatam ra.
tionem habet eius quam I'E ad ©.1; est igitur (V.
11.) ut triangulum EBI ad AHO ita EI'4 ad AOK.
Ostensum est. autem et ut EBI" ad J/HO ita 4BE
ad ZHA; exgo ut ABE ad ZH A ita BET ad HA®
et EI'4 ad AGK. Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO XXL (Fig 379.)
. Quae eidem rectilineo sunt similia, et inter se sunt
' similia.
Sit enim utrumque reculmeomm A, B ipsi I si-
. mile; dico et 4 ipsi B esse simile.

Quoniam enim est simile rectilineum £ ipsi T’ et
aequiangulum est ipsi (VL 1. Def. ) s et circa aequales
: “angulos latera proportionalia habet. Rursus, quoniam
. simile est rectilineum B ipsi I', et aequiangulum est
ipsi (VL. 1. Def.), et circa aequales angulos latera
proportionalia habet; utrumque igitur ipsorum A4, B
ipei I' aequiangulum est et circa aequales angulos latera
- proportionalia habet, quare et rectilineum 4 ipsi B -

Cor. 2. ad Prop. IV. 17, Pheiderer. 1. c. §. 299, Pariter, si

polygonorum similium aveae fuerint aequales, triangula quo-

que, quae diagonales homologae abscindunt, et similia et ae-
qualia erunt, Cf. PHeiderer. §, 298,

Obs. 5. Ut duo rectilinea 21, N (triangulis quoque sub

~ hac denominatione comprehensis) similia eam labeant ratio-

nem, quam latus aliquod‘d prioris habet ad rectam daiam I,

N
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wwalayoy &ya % “Opowoy dea &m vo 4w B
“Onep e Seiuss '

IIPOTAZIZ »f.

iy téovapes evdeict avileyoy wor, set %6 ov
avody sU8UyoaupE, Opok T3 zal eusing amp
poupudve, aviloyoy fotur x¢y ti am avuey aik-
Joup e Guow TE Kb CUOIS UVCyEYQEupsYe wx-
doyov 7, xat avrar ai evdeiar aviloyoy fooviar

" Eotwoay ticoupes sUdsict avaloyov ab AB, I'4,
LEZ, HO, wg 1 AB ngog vy I'd ovzwg 5 EZap:
1y FIO, xad aveyeyodyduoay «nd pidv vov AB, T4
duod w¢ xak opoing xsipsye svdvyoauua o KAD
Al4, and 8% sav EZ, HO opowc we xai omms
msipava evdvUypeupe 76 MZ, NG diyw ow iov
wg 70, KAB nipog 10 Al otiswg 36 MZ ngosw N&

Eiing 9o yde sey piv AB, I'd voiry avaloyr
% I, suv 0¢ EZ, HO zpiry avcioyon 5 Q. Ko
insi dovw wg piv 17 AB updg wjy I'd otras 5 BZ
nges sy HO, we 8 I'd agos ey = oveas 1 H6
ngos 1y O diisov dge lovly we 37 AB mpoc v 2
‘otrws 17 EZ ngos vy O. AN we pdv 4 AB A
1y = otrws 16 KAB npds w0 A4, ¢ 0t 1 EL
npog. v O otireg 76 MZ sigos 10 NO- xal wg o
50 KAB ngoc w0 A4 ovizng vo MZ mgos 16 N6

1) Verbs haec ab disre inde ad absolvendam demonstrat®
nem prorsus necessaria, quae ex Cod. a, sine dubio tantam ¢
oscitantia librarii exciderant, omittit Peyrardus. Nos moren
Euclidi solemnem sccuti ea restituimus, ut sunt iy Edd. Basii
et Oxon.

posterioris latus Limologum debet esse media proponiomli’
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st asguiangulem (I. 4x. 1.) et latera' cir.cum aequales
ngulos habet proportionalia (V. 11.). Simile igitur
st 4 ipsi B (V1. Def. 1.). Quod oportebat ostendere.

PROPOSITIO XXI (Fig. 380)

8i quatwor rectae proportionales sint, et quas ab
psis Bunt rectilinea, similia et similiter descripts, pro-
sortionmlia ermnt; et i, quae ab ipsis fiunt rectilinea
imilia et similiter descripta proportionalia sint, etipsae
sectae. proportionales erunt.

Sint quatuor rectse proportionales AB, I'4, EZ,
HG; ut AB ad I'd ita EZ ad HO, et describantur .
b ipsie quidem AB, I'4 similia et similiter posita
ectilinea K AB; AT'4, ab ipsis vero EZ, HO similia
-t eimiliter posita rectilinea MZ, NG; dico esse ut
KA4B ad A@4 ita MZ ad ;NG.

 Sumatar enim (VL 11.) ipeis quidem 4B, ‘I'4
‘ertia proportionalis =, ipsis vero EZ, HO tertia pro-
sostionalis O, Et quoniam est ut /B quidem ad I'4
.8 EZ ad HO, ut I'd vero ad Z ita (V. 11,) MO
i O; ex aequo igitur est (V. 22.) ut 4B ad £ ita
"8Z ad Q. Sed (VI 20, Cor. 2,) ut AB quidem ad
.Zita KAB ad AT4, ut EZ vero ad O ita MZ ad

NO; ut igitur (V. 1) K4B ad A4 ia MZ ad
“LNG-

nter latus illud 4, ot rectam datam I. Sit enim illa media
. woportionalis B, ita ut £: B==B:7J, dico, latus.:llud homo-
ogum posterioris figurae esse =B, Quodsi enim non fueri;
=B, siv illud alia recta quaecunque o diversa a B, sitque
4:4%4: B, ovitquo M:N=A:E. At, quum rstio A: e
bverwa it a ratione A:8, diverna quoque erit ratio A: B
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"ANd &) ¥ovw wg vo KAB npds 56 AT4 obse:
6 MZ mpos 10 NG Aépw ovi éovi xal @s y 4B
neés vy I'd ovvug v EZ moos vy HE.

Tsyovézw yep 1) s 7 AB ngog vijy I'A oimus
EZ npos vy IIP, wul avayeyocpdm dno vis [P
onovépw soy MZ, NO ouowy ss sal opoins to-
pevey evdvypauuov o P, .

"Ensi oty doviy uc 5 AB mgos vy T4 obwes:
EZ ngos vy IIP, %at dvayéypanivas ano piy wr
AB, I'4 épod sz xal opoing xeipeva vd KAB,
Al'4, éno & siv EZ, ILP opoiwd se xai opois
xelpeva w6 MZ, P fouy doa wg vo KAB m
10 A4 ovsmg v6 MZ ngog w0 ZP. “Tnosewm b
xal wg v0 KAB moos w0 A4 otvwg v MZ =
%6 N6 (xai ws doa 70 MZ mgdc v6 ZP ovesi 1
MZ npos 6 NBO?) 16 MZ dga mgdg éxaripr
NGO, ZP zov avioy ¥yee Aoyoy: igoy coa iovimo NG
700 XP. "Eove 8¢ avrd opotoy el cuoing xepmr
ioy oo 9§ HO vy IIP. Kai énsi éory ug i AB
npos vy I'd oinws 4 EZ ngos vay IIP, im &
7 IIP v HG* &orwv doa wg 7 AB mpds wir I
otivwg 5 EZ weos vijv HO. "Edv dpa téooages, %
T &5

1) Loco ve'l'b‘orum yeyovizw y&? Pe.y;rardul ex Cod. 2 h
bet: & ydp un forwv s 3 AB mpos 1y T4, ovrws EZ %
oy HO. lorw x. t. A. At, quum ita indirecta demonstss

soqui debere videatur, Euclides autem divectam habeat, pi¢
ferenda omnino videtur loectio Edd. Oxon. et Basil

2) Voces uneis inclusas omiuit Ed. Oxon. et ponwm”
omnino sbesse.
a rations A:F (Cor. ad Prop. 'm in Excursu ad Libr. V)
At utraque ratio A:I" (suppos.) et A:E (demousir.) aequis
est rationi M:N: itaque (V. 11.) etiam ratio A : [ eadem &
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| sesusom

Lld Y bmew s lln Sed sit ut KAB ad A4 ita MZ ad N¢
® M7 ngo; v NO lnksesse et ut 4B ad I'd ita EZ 2d4 HO.
wpos 57y ['4 ovvws y EL sy ‘ :

Tepovive yip ) iy Bw=  Fia: enim (VI. 12.), ut 4B ad I'4 ita
EZ ngos wyy 1P, i omeer JIP, et describatur (VI. 18.) a [IP alterutri i|
inovign wir MZ, N6 ww it MZ, NO simile et similiter positum rectilireus

i

P”'"Eui oy by wy Bwr. Et quoniam est ut 4B ad I'4 ita EZ a

EZ mpos vv IP, ,.‘&,wmlt d.e?cnpta sunt ab ipsis quidem AB, T4, fxrx

4B, T4 ipous 12w oo .p\s;un'nl-uer pos.xta' ‘KAB, {IF A, ‘ab ipsis vero EA

14 o @ u’yﬂ,llﬁﬂ“_“m‘ha et similiter posita MI, XP; est igit
A4, ax 2, 5P i cuv:part. prior. hui.) ut KAB ad AI'A ita MZ a
supare " "yzqé"'ﬁ' Ponitur autem et ut KAB ad AI'A ita MZ a:
uA.l'J‘MUC " : ‘mix’ét ut igitur (V. 11.) MZ ad ZP ita MZ ac
wi u © wm" Y ”.,,';fcrgo MZ (V. 11.) ad wtrumque ipsorum NG
w NG (ot o8 qu‘v” . eandem habet rationem ; aequale igitur est (V.
VZ nos A;B,SJ_W N q‘-;', ipsi TP. Est autem ipsi simile et similiter p.
NG, SP o mwli%"_”ﬂr l‘“;gequalis igitur (sequens Lemma) HQO ipsi 1l
w SP. “Eem % f’":‘w;,mvﬂ-‘quoniam est ut AB ad I'd ita EZ ad 1P, :
iy opo ] HB‘W HIP al jfautem IIP jpsi HO; est igitur (V. 7.) ut 4B

L

otvws § B2 %% 71 .
b ' . JAtioni - A£: E, quod est absurdum. Latus igitur hon
r‘vjf;z'; :,““r posterioris figurae erit =B, Cf. Plciderer. §. 301.

1) Loco verbore [
p o ¥ , Obs. 6. Hinc facile solvetur problema describenda
& seatilineae similis datae figurae M, et qnuae ad hinc

Bucldes 5

o M eandem rationem habeat, quam recta date J ad
Sumatur nempe latus quodcungue A4 fig

fm“vow e sacluss oﬂﬂ I datam 17,
omaiso sbessse Lo fiat J1; 3=A:F (V1. 12.). Inveniatur deinde vect

J oy 3857 media proportionalis B (VI 11.), ut itaque sis 45
s rcioss 45T (0% J e 4% e super vecta B describatur (V1. 18.) figura similis
At utrsqes rado 4T (‘""“'u)a’w “Eudid. E'cment. P, 17 . R
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AHMMA

"Ort 8%, &y cv9vypuppe ioa 7 xai Gpous, ¢i sxs-
Aojor wvray sthevpal iowr aidjdes elol, deitens
ot Log,

JEote ice xai Gpoie evdtyoaupa e NO, EP.
2 dotm wg 5 OH a9ds v HN ovrae 5 PII 3.
vy 112 dépw ove fon otiv 4y PU 77 OH

Ei ydo dwicol ive, pie cvrey peilew i
“Lore peilov 3 PII v OH. Kei inei dovy asy
Pll mpos 1y 1LY ovivmg 1§ OH sigos ey HN, si
draddat dg 9 PIH ngos vijv OH ovirms 7 11X mi
v HN. Meigov 8t 9 P 153 OH peilor io
xui o HY ¢ HN" dicts sat w0 PX psiloy o
ON* ddda xai ioov, omep udvraroyr ovx dpe Enew
dorer o) P v5¢ HO, ioy dgu. "Onep e Seiim

HPOTAZIZ .
T\ toopuvia napaldydoyoap jie ngds @iiyda iopy
Eyet Tov oryxeievoy ix Twy Ty TAsvgdy ).
1) Omues quidem editiones legunt saltim: &x ray slrem,
nec Peyrardus aliam ex Codd, DMes. lcctionem notaval. Quen
tamen, ut recte monet Rob. Sim:on, in Not. ad VI. 23.p-3~"’-

vulgaris lectio sit absurda, non dubitavimus illi aliam ven>

rem substituere.
{ .

liter posita figurae M, ita ut latera B, A, sint laters bos
loga, erit fignra desaripta, quam N vocabimus ca, quie d
scribi jussa erat. Lst enim M:N—=A: [=II:3, vel N:¥=
&:I1.  CE Pleiderer, §. 302, Nominatim evdem modo solve
tur problema, triaugulum datum per vectas desiguato ciuslaten
parallelas dividendi in partes quotcunque aequales, vel et
quae rtationes invicem habeant aequales rationibus recarm
datarum. Cf, Pfleiderer. §. 303,

Obs. 7. Quum nominatim etiam quadrata super hom>
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LEMM A.

Si antem rectilinea 2equalia sint et similia, homo-
ga ipsorum latera aequalia inter se esse, sic osten-
emus.

Sint aequalia et similia rectilinea NO, Z P, et sit
t OH ad HN ita PIl ad 11X; dico aequalem esse
’II ipsi. GFL.

Si enim inaequales sint, uma ipsarum maior est.
iit maior PP1I ipsa OH. Et quoniar'n est ut PII ad
13 ita OH ad HN, et alterne (V. 16.) ut PII ad
JH ita JIZ ad HN. Maior autem JI1P ipsa OH;
naior igitur (Prop. A. libri V.) et 112 ipsa HN;
jaare et (VI. 20.) PZ maius est ipso ON; sed et ae-
juale, quod fieri nequit; non igitur inacqualis est 11 P
psi HO , “aequalis igitur. Quod oportebat ostendcre.

PROPOSITIO KXIIL (Fig 381.)

Aequiangula parallelogramma inter se rationem ha-
Jent compositam ex rationibus laternm.

rogis lateribus Lgurarum eimilium descripta sint in ratione dn-
rlicata horum Jaterum patet, polygona similia quaecunque
“triangulis quoque et quadrilateris similibus sub hac denomi-
vatione conpreliensis Obs. 4, ad VI. 19.) esse in ratione qua-
dratorum Jaterum homologorum,

PROPOSITIO XXI

Obs. Potest haec propositio deduci ut corollarium Prop.
VI. 18, [ta est apud Dorellum in Cor. ad Prop. 16, Labr. 1V,

PROPOSITIO XXIL

Obs. 1. Propcsiti s have derivari facile potest ex VI
20, et ex Cor. V. 22, et Cor. Prop. s in Excarsy ad Ly 1.V,
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*Eora looyuvia stagaddyloyecupa < AT, T2,
iayy  &ovta v ¢ne BI'4 yoviev v tad ETH
ifyw ote 16 AT maguddyioypapuoy sxpoc vo I'Z -
peidyioyoaupoy Aoyov Eyst Tov ovyxeiueyoy &
16y mhevoay 1), voU we ov et ff BI sipos vy I8
2wt 100 oy éyee 1§ AT mpog vyv T'E.

Keioda yao Ggrs e evdeieg elvar iv BI'tg
DI in «dsiag doa dovi nai 1§ AT vy TE
avunenlyeuodn 10 AH magariyloyoupi oy, xol i
xeicde wie vSede ¥ K, sal yeyovérer ag pivy Bl
oo 1w I'H otrwg 7 K sigog miiy 1, o &t g4
stgog 1y T'E ovres 3 A npos v M.

Oi doa Aoyor 1i¢ 16 K agoc 1oy A waivis 4
sooe ww M ol avrol elot voig Aoyois Tay mlegor,

~

v7¢ e BI wpos 1y T'H xai 15¢ A" npos i [E
, ed¢ 7y I'H xai 7 .

1) Hic quoque ex eydem rationo ac in 1 Proposians!
3 1 ipsa

ex umen ‘0 adiecimus vocem 1‘0”

Lemma sbsequens dednctum est supra in Obs. 4. ad V1.2
Aliter ac in textu graeco Boermannus, et accuratus, omsit
§

etiam permutatione superflua, hoc femma ita demonstmt
yectilinea N@, IP sint similia et sequalia, latera queque be
mologa 116, JIP sequahia erunt, Si enim non sint asquih
alterutvum velut JI£ maius erit, unde, quum sit (V1. Def 1!
IIP:NIS=HO:HN, erit quoque IIS> HN (V. 13.) adeog?
triangulum JIIP ipsi NI@® impositum non congrue, ¥
maius eric (Cor. ad I. 13.). Est autem rectilin. JP: reciiic
NG= uiang. 2IP: u‘iang. NHe (V1. 20.) laque reaili
P> vectiling A (Prop. A. libr. V.) contra hypothesis, &
11P= 10,

Obs. 2. Prop. 22. etiam valet de quatuor fignris reet
lineis, non bivis solum, sed ommibus similibus. Spﬂj‘“'
quatuor rectatum quadrata suamt proportiomlia et vicisio

e ~—e 3
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" ELEIINmL
. Sint aequiangula parallelogramma ATy I'Z, aeq

Eora ivopwrie e\, habentia angulum BI'A4 angulo EI'H ; dico
ieys ‘Z‘"“ ny (2o BLS wa rallelogrammum A" ad parallelogrammum I'Z raii
irpw o1 10 AT "““‘-"Wt’nem habere compositam ex rationibus laterum, nem
pai i foggappior iupr ‘I' "”f‘ex ea, quam habet BI' ad I'H et ex ea quam hat
rer akeger ) wiwirdetl gpaq pE
rui tof o 618 tswmli Popantur enim ita ut in directum sisv BI ipsi I'/

Keiodw yap wire i1 e # 5 Jn directum igitur est et A" ipsi I'E (1. 14.); et con
Tl ia' ecdug; oo imim | ,pleatur parallelogrammum 4H, et exponatur quaeds
o ,,,mirgéaou 0 JA 'rﬂd’;"'*recta K, et fat (VI. 12.) ut BI' ad 'H ita K »d
™ 'ut AI' vero ad T'E ita A ad M.

wigdw n: avdiia y Ky m

T005 1Y FHM"»TA’“""

agos 1y TE ofves £ {9 ME  Rationes igitur ipsius K ad I et ipsius _f ad
O apa koo 113 1 E 5 eaedem sunt quae rationes laterum, videlicet late

aoo; 1y M o0 arror € ﬂw‘ "Bl ad I'H et ipsius Al ad TE. Sed ipsius K

0 f) JA

. v¢ BT sapos 1y Iy

90’ PROPOSITIO XXIII.

el id Obs. 1. Sensus huius propositionis, ut ex demonstratio
eius patet (collat, Excursu ad hunc libram §. 8.), hic e
n . cognitis laterum circa aequales parallelogrammorum aequiang
m a523" lorum angulos rationibus mutuis, colligi ex iis posse rati
Browsdi#” mem, quaip areae parallelogrammorum invicem habeant. ¥
hi¢ lgtt” Tationem  mutuam parallelogrammorum aequjangulorum pe
e, 1P i ﬁlﬂ“‘ = dere ab ratiox.nibus lat.emn.x .ipsorun\ circ? -aequales angulos,
< 'III‘ equala €% g@" modum, quo illa ex his eliciatur, propositio haec docet. D
mu'oge md 1P s €, 25 moastrationis enim momentum eo redit, ut, si vel ipsa par
rrum velul i lelogrammorum circa aequales angulos latera, proinde et eon

1 Hie qacque & W

ex wzen 0 adleqmu) YOO L

Lezma § bcquw dedust
Alver s in test grec
etiam permutativce saperish,

slte.u

np.ns=ns:EN m‘;;i: sm s rationes dentur, rectae, quaram rationes eaedem sint rationit
uiargulum SIP apst £~"’ - laterum binorum parallelogrammorum, ostendatur, duas qu
maius et (Cor d Lk 4t% - que exhiberi posse rectas, quarum ratio mutua eadem sit
Ny = trusg. P m«llg uh\- o tioni parallelogrammomm. CF. PAeidever. L ¢ P.IV.§. 195. Pl
P> ilin, N (Pop & dever, simul observat, cum propositio haec, patiter ac VI,
Lp=H9. ki nonnisi iterata propositionis VI. 1. applicatione nitatur, et

Obs 2 Pop z m‘:o U;’é’ gumenti 14, coepui continuatio ac supplementum siti trans
Jinkis, aon bisis 10l#®s '

l
.‘uuuof rectatu® qnl !llpm N
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AW 6 e K ngos iy M ioyog ovyxemar £x €5 v
1y K qigog vy A loyov xei 100 v 4 peg I
AP digrs xai o] K migog v M Jdyoy s vay eryu-
pevoy éx tay vay, nhevouy 1).  Kui el éorv o
« . . . . . - v

3 BI wweds 1y T'H ovtwg 10 AT nageilrniopeey
poy apog 10 'O ¢AX w¢ 3 BI' nagog siv TH oovs;
3 - \ v N 3 ” « - \ Iy -
¥ K sigog vy oL xui og dox 5 K agog vy .l ov
twg 10 AT npos 0 I'O. iy, 2asi ovew wg v dl
agog iy L'E otitwg v0 I'G stwpuidyiopoapproy aw.
20 I'Z i)’ o 35 AT meog v TE ovzws 4 A am,
wijy M xat wg doo q A pog i)y M otrws 10 I't

- ’ s N - ’
siwouddydoyouppioy npoe 10 I'Z siaociiyhoyoeups.
. » oot « . . -

‘Eaet ovy i0erydr, wg gy 4 K ngog woy A orrs
10 AI' acoudinioyouppioy spog w0 I'G megeilyio
youupor, wg 0% 4 /A ngog vy M ovires 1o [0 -
eurdydoyounoy stgos w0 I'Z  awouldisioyoaspr
diisov dye fotiv wg 9 K sigog miy M obzws v 4

. 1) Hic quognue et pariter ad finem demonstrationis voces
twy altera vice positam ex coniectura adiecimus.

sitiono haud apta propositiones inter ad fizuras similes port
nentes, nec ullo modo cum ipsa connexas, imsertam fuisse v
desi.  Cacterum AI' et I'E in directum fore, si BI, IH»
directum ponantur, simili ratione ostendi potest ac in Obs.?
ad VI 14 :

Obs. 2. Rarionem, quae ex duabus datis rationibus pt
lincas rectas expresiis compunitur, dari, h. e. (Eucl D
Def. 2.) ipsi aequalen lineis rectis exliberi posse, el de
monstraiio Prop, VI. 23, idemque similiter ad plures, qut
d. as rationes sic datas, ex iisque compositas extenditur. ¢
Plleidcrer, §. 212
’ Obs. 3. Eaedem couscquentias, quae in do_monsmlj“
inde deducuntur, quod rationes BI': I, et 4 ['; TE datisup
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- o055 K iy ¥i'indy ratio comzponitur ex vatione ipsius K al 4
A ag6s wy A i ey ‘matione ipsius 4 ad M (Def, rationis compos.);
wte xai o K ngog oy Yiip. ft K ad M rationem habet compositam ex rati
v & swr gay giner') Llateram.  Et quoniam est (VI. 1.) ut BI' ad |
I qys vy TH o 2 AT parallelogrammum ad I'@; sed ut BT a
2003 16 IO cid g1 Mwcita K ad A erit igitar (V. 11.) K ad 4 ita .
oo 1y L wisyéniis 1O, Rursus, quoniam est (VI. 1.) ut A ad |
' AT agos w0 I9. lléiv.a" IO parallelogrammum ad I'Z; sed, ut A" a
ity T'E otiws 10 [Brssita 4 ad M; erit ut igitur (V. 1) A ad M i
i gt AT a9 1 [ynllelogrammum I'O ad parallelogrammum I'Z.
I xgi 65 ioe § A ymiam jgitur ostensum est, ut K quidem ad A i
;;Aa'/rn./:uor agge 011 wnllelogrammum AT ad parallelogrammum '@,
oty deigdy, o pri e vero ad M ita parallelogrammum ['Q ad parallelo
, wou.l-rl»olﬂﬂﬂl*o’w"‘ ! mum I'Z; ex aequo igitur est (V. 22.), ut K
o s i yprita parallelogrammum AI' ad parallelogrammum
o [ o At vero K ad M rationem habet compositam ex
mbus laterum ; et AI‘ igitur ad I'Z rationem

0% e ponuntur, nectuntar, si rationes solum posteriores (Pr
e quogoe & ?‘“‘“me o Excursu ad Libr. V.) invertantur, et rationes BI':.
1 vice pouian & TE: 47 dari ponantur. Tum nempe ob parallelogy.
Al': ITO=8Br:rl

/oalml)' Slwa
agu Etiy os 7 & 20 mj”

ety %
"‘"ul‘l?“ Pz”:j”;: s zr: ro=r: ar V4 19
~ ullo nndo ¢ k

£ J,-'z 0 )lmxh ratione conscqumn, dari rationem mutuam pa
In il
seram S 8 o grammorum AI'y, ZI', si utriusque ratio ad idem pu
aaptar L1080
y aoib grammum IO detur. Cf. Pleiderer. §. 213.

0

Obs. 4. Iac ipsa methodo Eaclides praemissis

.
. & JBL'“
2. Ratiouem, g3t . sitionibus (Dar. 1. 2.): duaram mk‘m(udmum hiomogen

TR mmuﬂ"v

s expres: datarum davi rationem mutuam: et vicissim dari magnitu

mw‘:
i aeqasled liser ut‘ -enins ad datm magnitudium ratio detur (si nempe,
Prop. Yh B i _Rob. Simson. addnt, duabus maguoitudinibus, quibu
ulL‘
$ sic (‘Jli!
, A2 " possit inveniri), generatim ostendit , duas mazm:udmm

ut, 1 . . .
et %" vum vationes ad eandem tertiam deutnr, pariter mntio
;

A
'
Iy
>
1
D

{ucﬂﬂ Iaho expnmmn, et mavrmludlm datac quartse propat

Esslen cwai
. A
war, quod fatiu3e! u

R
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seochiyiopocuioy mwoos 16 I'Z stapaiinloppapsm
‘H & K mpoe w5y M loyoy £yet vov oupxeineror i
10y 1wy aisvgov sai 10 AT doe moog w0 I'Zlm
&et 1oV ovpneipsvoy éx Tav tov mievowy. T¢ dp
looyuvie , xal a8 &8s,

IMPOTAZIZ .

Ilevtos magaddyioyodsipov vd stepl Try dapetsi
gaguddilopoupe Opotd €6Te TW TE Ohw Kei Ciir
toig.

"Fotw mageldyloypappioy vo ABTA, dwpats
8 «vrov 5§ AT, segi 8 15y AT mopahiyhoyeasn
fotw 1« EH, OK- lz'yw o1 {xdregov tov EH, 0K
qcpaldyloyodppwy ouoioy 3auy oiw v ABIdm
dhrihoeg.

"Eac ;«m 'rmy(wou 100 ABT sapd piey
-unvgam 'n,v BI' gxret % EA, amz).oycw dour ¢
% BE 'mgos v Edeovrog 7 I'Z moos vy 24
Iliiey, éwsi vpiyuvov vov AIA stagd piar %
akevoay vy I'd gxrar 4 ZH, dvdioyoy doe imi
we ) I'Z ngds vy ZA dlrwg 5§ AH ngos eyy Hi

datam rationem in Dat. Prop. 8. (apud Rob. Simson. et Sk
Prop. 9.). CE. Pleiderer. §. 214. Quo nixus principio Escr
des deinde suam datorum tractationem absque rationam &
positione instruit; nominatim Prop. 70. partem poorem (ap+
‘Rob. Simson. et Schwab. Prop. 61.) Elementorum VI %o
spondentem demonstrat. CFf. Plleiderer. §. 215.

Obs. 5, Quatenus abl molo% rationem ex lstorum Bie
I'H, 4T ac I'E rationibus compositam, lineis rectis dats €
hibendi abstrahitnr: demonstratio VI, 23. pmw"“c“d e
eo redigi potest, ut observetur: rationem pmllel"g"‘mm
AT, I'Z componi ex rationibus pnnllelognmm’ AT 8¢
g : )

d
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compositam eXx rationibus laterum.. Ergo aequiangula,
etc.

PROPOSITIO XXIV. (Fig. 383.)

Ommis parallelogrammi, quae circa diametrum sunt
parallelogramma similia sunt et toti inter se.

SitZparallelogrammum ABI .1, diameter autem eius
recta AI'y circa AT autem parallelogramma sint EH,
OK; dico utrumque parallelogrammorum FEH, OK
simile esse toti ABI'A et inter se.

Quoniam enim uni laterum trianguli BT videli-
cet ipsi BI" parallela ducta est EZ, erit (VL 2) ut
BE ad EA ita I'Z ad Zd. Rursus, quoniam uni
lateri trianguli A4I'4 nempe ipsi I'4 parallela ducta

. est ZH, erit (VI.2) wt I'Z ad Z A ita AH ad HA-
- Sed ut I'Z ad ZA ita ostensa est et BE ad E.A;

huius ad I'Z (Exc. ad hunc libr. §. 3. or. 1.) quae eaedem

, sint rationibus laterum ipsorum BI:I'H, 4I':TE (VI. 1.);

itaque etiam dici ex his componi (Exc. ad bunc libr. §. 3.
nr 2,), CF Clavias et Rob. Simson. PHeiderer. §. 216,

Obs. 6. Quodsi desideratur, ut ratio parallelogrammo-

rnum 4T, I'Z (Fig. 382.) sea composita ex rationibus laterum

¢orum, exhibeatur per rationem quam .ipsum prioris latus al-

terutrum BT habeat ad aliquam rectam datam; hiec erit quarta
Pproportionalis duobasreliquis parallelogrammorum lateribus 41,

TB, et lateri TH posterioris I'Z, quod respondet lateri BI’
priovis AT,
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"M wg 1 TZ stgeg vy Z.A ovrwg iydy xeiy,
BE agpis 1w EA xci s dga 17 BE ngos w4y E!
ctrog 1/' dH n(}d«. w"v HA, xai ouyredivit wg g BA
npos 1y AE ottws 7 A frgoc ey AH, xai irci-
Adt og 9] BA stgos vy A ovvpe 5 EA apos ur
AH: sy dpa ABI4, EH ﬂaaailr)o;'pauyw are-
loyov oy «i mhsvpul @i EQl T4V XOIVYY yorvics 11
vno BAd. Kui énsi nupdiigiog dony 5 HZ a5 I
ioy dotiv o piv o6 AHZ ywvic v9 vac AT, 1 4.
vne HZA 15 vao AT A, xai %oy vay do sorpe
vav 16y AIL, AHZ v vno AAT yovie lcoﬂ}mr |
aga iovi v0 AAI vplywrov v AHZ 'tg:yuwu. e
za evid Oy xal 30 A'B wgcymrov isoyuvioy dom 1
AZE sptyuver xal olov doe 10 ABI A siapdidric
yoapupoy s EH nepaldyloyedspn loopuyioy isn. |
dvdloyov doa éotiv vig i Ad ages 1y A oives
7 AH npo'c gy HZ. ‘A2 8 4} AT npoc vy I'4 |
ovitwg 1] HZ sipos 1y Zd, v¢ Ot o AT 2¢6s 1)
I'B otvwg v AZ 7!()05 uv ZE, xat & ug o T8
ngos iy BA cviwg 1 ZE ngos ujy EA- xei én

Facta enim (V1. 12.) g1":rE-—~rm: 1
erunt parallelogr. AI':19 = BI:TH (V1. 1)
19:1Z=gr: 'E(VI.1. =TI/ (VA

proinde A: IZ=—8I:1 (V. 22.). CI. Plewtit.
$. 217,

Obs. 7. Si ab vecia I'B (producta, quando opns e,
abscinditur I'N=1I (Fig. 352.) (quod juxta Obs. 3. ad VI &
immediate fit, disgonali oM parallclam EN agendo per puo-
oium K) ac per N ducitur rectae S5 pavallels : fir P.x.-l}cm
grammum 1'0=rZ (V]. 14.), et hiuc

Ar: I'z—= : 745
I': IZ=Al: 10 (v.7) L 3"}’" (VL. 1.)
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ergo (V. 11.) ut BE ad EA ita 4H ad }1A4; etcom-
ponendo (V. 18.), ut BA ad AE ita 44 ad AH, et
slterne (V. 16.) ut BA ad AAd ita I'd ad AH; p -
rallelogrammorum igitar ABI., EH proportionalis
sunt latera, quae circa communem angulum BAJ
sant. Et quoniam parallela est }HZ ipsi JI7, aequa-
lis est angulus A/IZ angulo AJI (I. 29.), angulus
vero HZ.A angulo 4T A, et communis duobus trian-
gulis 44, AHZ angulus AAI; aequiangulum igi-
‘tur est triangulum A4I triangulo AHZ. Ex eadem
. ratjone et triangulum AI'B aequiangulum est trian.
guo AZE; toum igitur parallelogrammum ABLS
parallelogrammo K/ aequiangulum est; ergo (VI. 1.)
‘wt A4 ad 4l ita A ad HZ. Ut awem JI al’
" I'dita HZ ad ZA, ut AT vero ad I'B ita 172 al
 ZE, et insuper ut I'B ad BA ita ZE ad Z.1: ilas
" que quoniam ostensum est ut A ad I'Ad ita HZ ad
ZA, ut vero AI' ad I'B ita AZ ad ZE; ex aequo
igitur est (V. 22.) ut A ad BI ita 117 al ZL.
* Panallelogrammorum igitur 4BI'4, EII proportio-

Quare sic etiam potest Prop. VI. 23. eaunciari: si parallelo-
gramma AT, I'Z sint aequiangula: fiatque, ut unnm latus 41
. prioris ad wuam latus I'E posterioris, sic huius alterum latas
_TIrad rectam I: erit parallelogrammuam Al ad I'Z, ut alte
" Tum laws BI prioris ad hanc rectam 7. Cf. Plleiderer. §§.
218. 219. Unde, data ratione parallelogrammi AI ad I'Z
datar ratio lateris BI' prioris ad rectam I: estque, ut nnum
© latus g prioris parallelogrammi AI' ad uoum latus I'E po-
steriois J'Z, sic huius alterum latus I'# ad hanc rectam £,
ad quam alterum parallelogrammi prioris AI' w.itus BI" habet
datam rationers mutuam patallelogrammoram AL*, I'Z.  Quae
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Weiydy e piv 4 AT mods ey I'd ebows v H2
npog 1y ZA, W -8t 4 AT npog vip I'B ovrie; ¢
AZ qgos vy ZE- diieov doa ioviy wg v, AT =z
y5v BT oirwg 4 HZ moog vijy ZE- 16y ape ABS.
EH sepuddshoyocppoy aveloyoy eoy ai mrev
al el 1ds fous yuviags opotov dpa iovi vo ABIL
naguldrdoyoesuoy 16 EH muoaddyiopocppm. i
2¢ ovre O xat 0 ABId aapedlyjioypcppoy s
6 OK mnaoulinloyodspe opowsy dovor  Exaveps
Goa 1oy EH, OK qagurdidoyodppny v@ ABIL.
sagallndoyocppienr opooy dovi.  Tad Ot ve a'ws &
Juyodsne opote xai gidrdorg oty Spowr wd i
EH doa negurinhoyoanpoy v§ OK nagaiiylopoappa
opotoy ove.  Iluvrdg dou, xat Ta &&rg.

HPOTAZIZ x

 Ta SoFévee e0FUypdupn Gpowor, xai cils 18 |
dodivre igov 10 avre ovoriousda.

"Eotw 20 piv Sodiv evIvpoaupov, o Osi opoct

ovoryoeodar, 16 ABIL, o & icov, w0 A i O«

piv ABT opotoy, a 02 A4 iooy 10 etvo evoryoueder

est Dator. Prop. 56, (apud Rob. Simson. et Schwab. p
prior 63.). CI.. PReiderer. §. 220. :

Obs. 8. Triangula quoque unum angulam aequiles b
bentia sunt in ratione composita ex rationibus laterum ol
sequales angulos. Quod ipswn vel immediate simili rate
demonstrani potest ac VI. 23. vel ex VI 23, ops L 3L V.8
derivari. CF. Plleiderer, in sched. mss. §. 259, Commandis®
‘Cor, ad VI. 23.

Obs, 9. Parallelogumma quaevis sequiangala st fuie
se ut parallelosramma rectangula sub iisdem respective lite™
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AT L haha sunt latera, quae circa aequales argulos
,vpo, "' 24, u d”‘”‘m"'guur est (VL. Def. 1.) parallelogrammuin A1
AZ %ges 9 ZE diaw gin: nllelogrammo EIl. Ex eadem ratione et |
15 BT oira; KHZ“"'V""ZE’ mmum ABTA parallelogrammo QK sin
EH ”W""f"“l’"" cmw ﬁutrumque igitur parallelogrammoruin EHt, O
ol Mg 15 00 periey W14"5”’-}lelogrammo ABTA simile est. Qe auten
nng«ulgwroa«;m 1 Bl irectilineo similia sunt, et inter se sunt sim
w otid O s vo ABLY nif 21.) ergo et parallelogxammum Ea parallela
6 OK soouliriopenys i % OK simile est. Omnis igitur etc.

fu wy EH, 6k W“‘“"Mﬂ"i‘

nepaliglopgepus ouoar i |
.917aumu- opoie 30 gy 0+
EH da napaliiappuyar 1%
Puo' fose. Horrg “W/ W “'5 )
PROPOSITIO XXV. (Fig. 39

Dato rectiliveo simile, et alteri dato aequ

JPOTAII S

i
Ta doditt w#v]oum'a ol 5.
dodirnt idoy 10 avio o

£ cobstituere,
Sit datum quidem rectilineum cui oportet sir

i &l lM”’“,’P‘ )
e 1 ) ABD, 6 diiw."- stituere, 4BI", cui vero aequalc, sit 4; oport
ovoryoaodar, 10 J‘Jwﬂ“" ipsi quidem 4BI' simile, ipsi vero 4 aequ:
por ABL opteior, 18 constituere.

; bus comprehenss. Quod ipsum etiam :sserit Pappu:

e Daor. Prop. 5% (iped Rob St , Mathem. Libr. VI Prop. 172., seu in Apollon,
puar 63.) Cf. Pleideres $B Lemm. 8, Cf. Commandinus et Clavius ad VI. 23,
Obs. 8. Trizeguls qmu”ﬂmﬂ derer. §§. 240. 241. Idem valet de triangulis, quos
benris st i catione compeis & .+ angalus aequalis est (Cf. iidem, Pfeiderer, §. 2:42.
sequiles angalon Quod ipas "n vo. Libr. VIL Coll. Math. Prop. 14€. vel in Porism. 1
dem awran poiest VL% 5 - 20.). Pappus addit (ibid., Prop. 141.) idem valere in
dervean. Cf. Pleidenvt in bl 95 h"v‘quomm vnum angulum habet, qui deinceps e
Cor. ad VL 26 Pileiderer. §. 243. Pappus rem ad preecedentem P
o 0. be 9 P mllelogw'" 1':;’ . reducit, dum unas latus eius nnguli, qui in upo tria
usramesd “‘"‘5

s ut pardlie;
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NMupaB:fijodn ydp napa piv ey BT va 4B
torywve ¥) fooy wepaddedoyoapuor w0 BE, mepe &
w5y TE vg A4 icoy nagaldyioypappov o T'N &
yovie v vne ZI'E, 9 dovw iay vy vmwe IBA &
evdsiag dow foviv § utv Bl oj TZ, q 8 AE %
EM. Ku sthijpde vov BI', I'Z péoy ardiogor |
HO, xai cvayeypagde ano viic HO v ABI duonr
¢ xal opoiwg xsipsvoy vo KHO.

Kal énsi iovy wg 1 BT swpos vyv HO ovvws )

HO mgog wjv I'Z, iy St toeis evSeien dvalopw

gowv, {oTy ©F % TEUTY TEOS TLY TEITrY ot I
dne i nowrys eldog npds o dnd vrc deveipas, n
oprotoy %l Opoing dvaypegousvoy: Fowy dpe 8§
BI swpoc vy I'Z oinwg vy ABT vpiymwoy apd;
KHO rgiyavoy. 'Aidd xai wg 9 BI mods wyr IZ
ovreg 10 BE sapadlyjioyoappoy sweos vo EZ %
cadirdoypappoy xai we doa 106 ABI voiyavor s
10 KFIO zoiywyoy ovitwg vo BE sragadlsioyoepws
nooe v6 EZ moageddyldpgappioys Evadldi dpe w5 ¥
ABI vpiyovoy npos 16 BE megaidyloyonsipor o
10 v0 KHO woiyovov nigos 36 EZ stapalisiopest
uov. “loov 8 w0 ABI' rpiyoroy i BE sagehir:

1) Vox reeyuive, roiyovos et similia proprie non huc pe
tinent, quam mamfesto do fignris rectilineis quibuscings
sermo sit, Vid. observationem Rob. Simsonis ad hunc b
cam. Quum tamen illa in omnibus, qui bactenus compsnt
sunt, codicibus legantur, noluimus ea expunggre.

qualis est angulo deinceps posito alterius trianguli, product
usquedum latus ita productum aequale sit ei ipsi, quod pr-
ducebatur, lateri, ubi tum res facile patet. Poterar autem idee
etiam aliis; modis demonstrari.

Obs. 1, el VI, 23. et Obs. 8, dno parallelogam™

(uiangula) rectangula, et hinc quaevis (1. 53. 1. 37 V.o

i

i
|
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Appliceturenim (1. 11, et 45.) ad rectam quidem BT tri

gulo ABT aequale parallelogrammum [31% adrectam
ero I'E ipsi A acquale parallclogiammum [} in an-
ulo ZI'E, qui est aequalis angnio I'B.{; in directun
dtar est (I 14.) BI quidem ipsi I'Z, et AE
si EM. Et sumatur (VL 13.) inter ipsas BI'y, I'Z
iedia proportionalis HO, et describatur (VL. 18.) ex
10 rectilineo ABI" simile et similiter positum recti-
seum KHO.

Et quoniam est ut BI" ad HO ita HO ad I'Z, si
1tem tres rectae proportionales sint, est (VI. 20. Cor.
) ut prima ad tertiam ita figura ex prima ad figuram
¢ secunda, similem et similiter descriptam; est igitur
t BI' ad I'Z ita wiangulum ABT ad tiangulum
(HO. Sed et (VI 1.) wt BI' ad I'Z ita parallelo.
rammum BE ad parallelogrammum FEZ; ut igitnr
dangulum ABT ad triangulum KHO ita parallelo-
sgrammum BUE ad parallelogrammum EZ; .alterne
rtur (V. 16,) ut triangulum ABI ad parallelogram.
wm BE ita triangulum KHO ad parallelogrammum
{Z. Aequale auterh triangulum 4 BT parallelogrammo
JE; aequale igitur et triangulum KHQ .parallelo-

1.) sunt in ratione composita ex rationibus basium et altitu-
inum, quod et aliter demonstrari potest. Cummandinus et
lavius ad VI, 23, Plleiderer, §§. 217. 245, Cuiuslibet igitur
aallelogrammi ad quadratum aliquod ratio componitur ex
ationibus, quas basis et altitudo parallelogrammi habent ad
tus quadmati. Unde per Defin. Simson. (in Exc. ad h, libr,
. 5; coll. §. 7.) consequitur regula generalis dimensionis pa-
lelogrammorum. CE in Prop. 1L 1, Cor. 4. Pheiderer. §.
9. Schol. in libr. 1f. Elem. P. L §. 5. sqe

Obs. 11. Ex VI 23. indeque deduciis Obs. 8. 10. per
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doyoapper icoy apu xai 10 KHO tpiyovoy v6 EZ m-
ealiyloyodpipn. " AlAé 10 EZ napallyioyoapur
tw A éotly igov: xei 10 KHO doo va A lotiv ion.
*Ectt 0t 70 KHO xai vw ABI" opotov 18 dpa &
Fivne svdvyouupw 10 ABI ouotoy, xai dide 1
Jodévre vw A icov 10 avio ovvierases o KHY.
“Onep #0e mourout. ’

NPOTAZIZXY xs.

"Edv «¢a0 megaidhoypdppov sagallyloyoapso |

craigedsi, Ouowoy TE T OAw xal opoimg xeipevos.
xouvyy yuviay iyov «UTGc stepi Ty avery Swuergor
{ote Tw ohw. .

"And mupallyloypdpupov yip 106 ABIA nexi-
indoyguppiov dgrorodw vo AEZH, cuotov s ABLS
xab Opoing Xsiftevoy, xowy yuwiey Syov avid Wy
veed AAB: héyw Gre megl vy avigy didpespor R

10 ABI'4 v AEZH.

ea, quae in Exc. ad hunc libr. §, 22. §. 25. n;)lln!ur, conse-
quuntur propositiones ‘VI. 11 VI, 15. et Obs. 2 ad Prop
16. 17, libr. VI, PHeiderer. §. 250.

Obs. 12. Sint rectae A:B=C:D

et E:'=G:H

erunt etiam (per VI. 23. et Exc. ad hunc libr, §. 10.) recur
gula AXE:BXTF=2CXG:DXII. Vicissim si AXE:LX'
=CxXG:DXxH, atque E:F=G:H, pariter erit A:B=C.\
(VL. 23, et in Exc. ad hanc libr. §. 14.). Cf. Pheiderer
§. 251,
*  Obs. 13, Per Obs. 10. et Exc. ad hunc libr. §. 13 dno
rum quorumvis parallelogrammorum, risugnlornmve altiund
nes sunt in ratione composita ex directa arearum er iBvery
basium ; bases in ratiocna composita ex directa arearum et i
versa altitudinum. PHeiderer. §. 263.

i
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Jogeinmer icoy doe ve v Ky BTADO EZ. Sed .p.aralle'log-rammum EZ i
pcii iy, dic [l 2€auales et KHO igitur ipsi 4 est aequale.
ra J,im‘iv‘ l:ﬁr;r wi 10 K 1 KHGO et ipsi ABI simile; dato igitur r
Loe & 18 Kl v 7 ABT simile, et alteri dato 4 aequale idem
Sorn ey 16 Tl T et KHO. Quod oportebat facere.
hrivte 16 4 iy 10 an &
“Chieo ilu a0t .
10745 PROPOSITIO XXVI (Fig. 3
, Si a parallelogrammo parallelogrammum a
Eir w0 7“9“""."‘""‘5'%”“‘" ““simile toti et similiter positum, communem c
epugeds, ouwisy T 1 0"‘“"‘"gangulum habens, circa eandem diametrum e
2oLy puriy oy e a0 quam totum.
i1 v vkt . 4 parallelogrammo enim 4BI'A parallelogr.
) J(:g(:}.i{‘iﬂ;’?f’,""’m‘ fﬁi‘uflufel‘amr AEZH o simile ipsi ABI'd et simil
Jy ooy gl ive 1 Jﬂ";"‘ situm, communem angulum habens 4A4B cu
wi s wg seaor, pil? 7 dico circa eandem diametrum esse ABI'A circ
16 JAB e in iy Tpoum ABZH.
1 AB[d ¢ AEZH. Obs. 14, Rursus (quae est altera Prop. 23. et
) bl §2 }E.:¢’Obn. 8. conversa), duo parallelogramma vel triangula,
in Bic. ! f ¥l i+ areae sunt in ratione composita ex rationibus duorum
contignorum, habent angulos lateribus his comprehe

o, qui
quuntus propoutjow iy

ge g VL pleidaen A, 8
16, 1% lior. VL P “»,,;'P—CiD ingulos aegnales, vel simul aequales duobus rectis
e R . » .
Obs 12 Sut g = $psum facile, sumto contrario, probatur. Pleiderer. §
25 e b B PROPOSITIO XXIV.

srust etum (P'r Vi IR .
gula A)(Eiﬂ)(F;.CXG;DX o Obs. 1. Rob. Simson. monet, videri imperitu

;CXG:DXH: atque E:F;t;_:,d”‘h; _dam ex duabus diversis huius propositionis demonst:
(V1. B« ia Exe a bov ¥ ;hlnc. quam punc habemus, composuisse, ex una nem
§. 251 i per VI. 2. et ex altera, quae per VI. 4. fieri potes
Obs. 13 Per Obs. 1), & st .- quam enim, ita pergit Sinison., per VI. 2. et com

i
eloguna?® *° permutandoque ostenderat, latera circa ccmmunem

oG . .
pes sunt ig rauoes compi s &7 parallelogrammorum  (talia enim parallelcgran-ma ol
A . . s
b W et a‘.n[nhu Euclid. Lle.cent. P. U, s
. .
et 3

1um qunﬂlm"" pari

basiam:: ;
vorss altiudiaum- PBer
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M3} ylo, €Ak’ & Svvuroy , foto avro ) g dwwr
ro0c 3 AOL, wal D) afirdedoe 7 HZ dipydu bk
6 (F, xci yde did vo¥ O onorépu tey Ad, B
aceulilylog 7 OK.

"Eitet oV mept vy avriy  Jicpestpoy dov v
ABI'd vs KH, opoov éott vo ABIA v KR
iotw dow ws 4 JA nooe vy AB ottws § B!
aocs 1y AK. "Eort 8t xai §id v opooryre wi
AEPS, EH, wg 7 44 agos 1iv AB oites 1 H.!
stgos v AE xut wg dou 7 HA s1gog gy AK #
1wg 9 HA 1005 vy AE 4§ HA épe nzoe izarége
rar AK, AE ©0v uvvov &yee Asyove iy o dotir !
AE 15 AK, 3 &avvov 1 peifove, Gieg iviv ch
Cvatoyt ovx doo 0Tl ttegl TRV avrry  Jucuerger
ABTA w6 KH3) negl v ety doe don dape
1pov 10 ABId mepaddyiopoeppioy 1o AEZH e

1) Ia recte ex Cod. a posuit Peyrardus, quum edd. Bisi.
et Oxou. haberent: afrdy, quum tamen deo . diametro s
tanium parallelogrammi 4874 hic seemo sit. : .

2) Pro verbis: xal &xdly&eiow vy HZ Sirjzire &7 re b=
420w did 1ot @, quae ex Cod, a. pasait Peyrardus, cum ¢
bos romcentit ¢tiam versio Commandini, ‘in edd. Ozon ¢
Basl. solum legiturs xed gy80 did ror 6. Utraque Jectiwbest
Liabset, prout scheina ita tormatem maginesls, ul.‘l"“";f
A6 1 rectam HZ productam, aut ipsam rectam HZ in puc
aliguo @ secet.  Priovem cazum et hygurain lecuo coud’
posicriorem lectio ed. Oxon. supponit. .

%) Pro his verbis Cod. a. et ex eo Peyrardus, come®
mentdis lypngl‘aphicis ad caltem libri indicatis, hauec: 0% =
orx so1i Tl e alryy Scapsteov 1o ABF4 vo EN (ite 0
legidum ety mon KH), Nos veriorem lecuonem ex
Basi. ¢t Oxon. restitulmaug.

Clavio intelliguntur, quae habeam nnum sngulum cum tw?
pa-illelogrammo commaaem, quod etiam Caudalla, Hero®
alique nominatim addunt proportionalia esse, irmmediae @
cludere potuisset, proporticnalia esse larera circa reiiqc _'1
gulos acquales, ope scilicet Prap. I. 5. et V. 1. Vaum ¥
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-

Non enim, sed si fieri potest, sit ipsius diameter
AOI, et ducta HZ producatur ad @, et ducatur per

G alterutri ipsarum A4, BI parallela OK (1. 31.)

~ Quoniam igitur circa eandem diametrum est paral-

lelogrammum ABT'A circa guam parallelogramm..m
KH, simile est (VI. 24.) ABI'd ipsi KH; est igitur
(VI. Def. 1.) ut 24 ad AB ita HA ad AK. Est

autem et propter similitudinem ipsorum 4BI'4, EF,

ut 44 ad 4B itn HA ad AE; ut igitar (V.11.) HA
ad 4K ita HA4 ad AF ; ipsa FH.A igitur ad utramque
ipsarum AK, AE eandem habet rationem; aequalis

igitur est (V. 9.) AE ipsi 4K, minor maiori, quod
fieri nequit; non igitur est circa eandem diametrum
parallelogrammum ABI'A4 circa quam ipsum KFH;
circa eandem igitur est diametrum parallelogrammum

hoc megligens pergit ostendere, triangula et pal‘a”alogramma.
esse acquiangula, et longo circuitu, ope VI. 4. et V. 22 con-
cludit r¢m eandem. Manifestum propierea est, hanc inscite

factam demonstrationem minime Euclidis esse. Ipse deinde

Rob. Simsom., superfluis reiectis, simpliciorem exhibet de-
monstrsionem, postquam oOstenderat, aequiangula esse triangula
AHZ, A4 ope VI. 4. 1, 3. et V. 7., qnoad maximam par.
tem similem ei, quae est apud Campanum , nisi quod is pro
VI. 4, adhibet VI. 2., et trisngula, quae diximus, aequiangul.
esse monet quidem, at non demonstrat. Simsonis demonstra-
tionem habet etiam Playfair. et Poletarius,

Obs. 2. Perspicunm est, quod Clavins monet, para'lelo-
gramma *circa eandem diametrum non solum similia esse

etism similiter posita, Cf. observata ad VI. 18.
Obs. 3,

e

Practerea, ecodem Clavio monente, etiam, si
citca diametrum alicnius parallelogrammi productam comsisrat
parallelogrammum  aliud, ita, ut duo bujus latera recisa. duas

S oms
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puidrloyodppn. "Edy doa dnid mapallyloyecpue,

1 N (- -
et 1¢ EETG.

HPOTAZIZ .

" Hértov tav mepd Ty avryy evdeioy mapefel-
Jonéroy auguilnloyodppoy, xal ddasovruy eidw
ep«ARr Z0yOC OIS , OpLolorg T& xal Cpuoing metpéro:
2 dnd e qyuecsins aveppegonive, piytoTov o
10 ¢mo s jpueceius mupaSurioyevoy magzilyic-
;OUNpOr, GuOLOY OV TW EAlelppaTe.

Lore evdeia ff AB, xal verpsedw dipe werd
re I', xal acpafefiiodn aagd 14y AB evdsier w
Ad secaddyroyocppioy  Ehdeinoy  &ider  aagainio-
yuipaw 36 TE, ouolw Te xel cuolwg xeipéve @
da0 158 qpuceieg evaygegivie 1 AB, vovrien 13
I'B iiyw 6t adveoy ey neod v AB weme-
doguiver aegulinhoypaupay, Kl EALLTIOVTEY 60
Teoeid oped o Opolorg Te Acl Of0IRG REMEVHS

componant lineas cum duobus lateribus alterins, vel cere il
his sint parallela, eadem fere ratione cstenditur, hoc ili e
simile, , .

Obs. 4. Panallclogramma, quae unum angulum uni w-
gvio aequalem, et circum eos proportionalia latera habex:
simlia sunt. Hoe Corollarium addit Boermanmus. Et ope
Obs. 3, ad Prop. 5. et 6, libri VI. et nostrae huius propost
tionis id facile probatur,

PROPOSITIO XXV.

Obs. 1. Rob. Simson. ad hanc propositioneh monx:
nliquido patet. demonstrationem hunius, quam Euclides dederat
vitiatam fuisse ab editore quodam geometriae minus perito. Pogte
quam enin ostenderat, ,,utrectilineum .4 BIad rectilineum KH6:
ita patalielogrammum} BE ad parallelogrammum EBZ*¢ opusiait
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ABIA quam parallelogrammum AEZH. Si igitur a

parallelogrammo etc.

PROPOSITIO XXVI *) (Fig. 386.)

Omnium secundum eandem rectam applifitorum pa-
rallelogrammorum et deficientium figuris parallelogram-
mis, similibus et similiter positis ei, quae ex dimidia
describitur, maximum ést_ quod ad dimidiam est appli-
catum parallelogrammum, simile existens defectni.

i

Sit recta 4B et secetur bifariam in I, et applicetnr
ad rectam AB parallelogrammum A4 deficiens figura -
parallelogramma I'E, simili et similiter posita ei, quae
ex dimidia ipsius 4B descripta est, hoc est ex I'B;
dico omnium secandum 4B applicatorum parallelo-
grammorum, et deficientium figuris parallelogrammis
similibus. et similiter positis ipsi I'E, maximum esse
Ad. Applicetyr enim ad rectam 4B parallelogram.

*) Ut sequentes tros propositiones melius. intelligantur
Rob. Simson. praemittit’ sequeatia: 1) Parallelogrammnm sd
rectam applicari dicitur, quando super rects illa describitur.
Ex. gr. parallelogrammum 46 (Fig, 380.) applicari dicitav, ad
recam 4B, quando super 4B describitur. (Hoc casu dicitur
Plleiderero monento : avaypdpeodac seu wapafilleodas dmd i
4B. 1) Sed parallelogrammam AZ dicivur applicari ad (se-
cundum) vectam 4B (mapafdldeadas mapa v AB) deliciens
figura paralielogramma, quando AKX basis cins minor est recta
A8, et propterea parallelogrammum AZ deficit ab ipso 46,

- quod super recta AB describitur in eodem angulo, et inter
easdem parallelas figura parallelogramms K6, quac quidem di-
citur defectus ipsius #Z. 3) Et Jurallelogrammum A5 (Fig.
293.) applicari dicitur ad (secundum) rectam 4B (wapagil-
leolus maga 1w AB), excedens figura parallelogramma, quando

. A0 basis ipsius 45 maior est recra 4B, et propterea 45 ex-
cedit parallelogrammum AT ad 4B applicatam Kgura paralle- -

* logramma 170.

tolummodo addere, est autem rectilineum 4BI' aequalo pa- .
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vwi TE, piporoy ovt w0 AA. IlegaBeflicds 1
naged vy AB eVdciav vo AZ ‘sragalipioyenss
DAsinoy €ider maguAryroypdpuw i KO, i w
xal opolwg xetpivew v TE diyw Gve peiloy dom v
Ad voi AZ.

'Enct ydo ouotdy eove vo T'E stagalinhoponpor
v KO naguldylopodunn, negi vy eviry dot de-
pergov. "Hydw aviwy dieuergog 1 AB, wal sowey-
youyda To oyipe.

"Entel oty ivov éotl vo I'Z w6 ZE, xoiyoy a0%-
xeiodw 10 KO- 6lov dou 10 I'G Giwew KE v
joov. 'AAd 10 IO tg T'H lotiy iooy imeiweiy
AT vjj T'B ioy éotiv »al v6 HI' oo vo EK iowr
ioov. Kooy ngogxeiodw w0 I'Z Glor dos % 40
1 AMN pvopovi éotty isov: weve vo I'E gt
doyouppoy , wovviore w6 Ad, vov AZ mepelite
poduuov pisisoy Eotiy. 1) '

1) Ed. Rasil. hic iam addit: mévraw don viv 708 7 ©
eiay magafalloulvwy, xal td ifye, quae Gregorius, P47™
¢a in omuibus codicibus tam mss. quam impressis javeatrt
iure ad casus secundi linem reiccit, quem ctiam Peyrucay
nulla tamen lectionis variantis mentione facta, soculuws &
nllclognmmo. BE, aequale igitur est rectilineum y.¢:(] pﬂl\‘
lelogrammo EZ* videlicet per V. 11, sed inter has duss %
tentias interposuit ,,quare alterne, ut rectilineum A57 ad pr
rallelogrammum BE ita rectilineum K HO ad panllelogﬁmm”
BZ* putavit scilicet, nou tam perspicuum esse concludere ¥
cundam quatuor proportionalium quartas uqualem esse &% ‘f'
qualitate primae et tertize, quod quidem domonstratum ¢ 2
V. Prop.' 14. _quam concludere, tertiam aeqmlem esse ‘1“"‘““‘
ex aequalitate primae et secund:e,‘quud nuspiam inElemu‘u'M,
quaciam habemus, ostensum est. Verum quamvil haec P“’wa'

" oy . K f
tertiam scilicet quatuor proportionalium aequalem osse quariaty
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T, wpovor im v 41 fp, mum AZ, deficiens figura parallelogramma
{ oy AB wdder n 4] mili et similiter posita ipsi 'E; dico maius
17 8idr novaiipioncyon it parallelogrammo AZ.
oty xetera ow [L ims
i AZ, . !
Lt yeo quowy éom vy [Ez Quoniam enim simile est parallclogramm
B awpeiirioyaitye, xyn: - parallelogrammo K3, circa eandem sunt di
(VL 26.). Ducatur ecrum diameter 4B, ct
tur figyra, '
Quoniam igitar aequale est I'Z ipsi ZE (1,43
nmuoe addatur K@ ; totun igitur I'Ototi K15 ce!
-Sed IO ipsi I'H est aequale (L 36.), quoni
Crmio e iy AL ipsi I'B aequalis est; ergo et I ipsi
[‘By“ff ‘W"’w e aequale,  Commune addatur I'Z; totum i
K""‘”’“(mf‘.“m, ne ipsi gnomoai AMN est aequale ; quare et
I\-I""AW‘VWV,IZ"’:;T",. grammum ['E, hoc est A, parallelograin
"oy, gorye0m 10 A, "‘"
o pieigon éow. )

v, *Hyw covar dasas -
T8 0 GJING

b oty icor toi 0 J2m L
16 K@ ooy de s

i 10 19 w5 TH& 7,

‘maius est.

| Basil. bic im ii: verw qn." prima aequalis fuerit secundae, fuisset ab Euclide El=h
saidogiver, W1 5.5 nserta, urverisimile est eam fuisse, nunquam tamen ille i
ous codicibus 48 s §4 . casueadem usus fuisset; quoniam, ut dictum fuit, sine !
) ugd; fuem rot. ) i ’
Jsus sec . W

| S s hac proportienalium permutatione eadem conclusi
o lections v0

elici potest. Haec autem fusius ostendimus, tum,

1m0 BB, wis i?’““‘éﬁ": certum pracbent indicium, textum Euclidis vitiatu
, B2 idelicat pe V. B "_"_ idem enim crror invenitur in textu graeco XI. 23. b

ot 4 alrm"””:‘_/‘ in XiL. 2 et in Prop. 5. 11 12, 18, ciusdem, in qu
ctilivean 7! XH. locis, excepto ultimo, recte Omissa est haec y

oum BE1ate .
T um ppa® . roportionalium in versionis Commandimi editione C
¢ seilicet, W8 e prop ;

i d tum, ut caveant geometrae ab usu permautationis iu si
morr“’?"'""mmq,,,.-; ’ cant goom s pefmuration
¢ tertse quod U non raro emim recentiores, ct inter alios ipse Comma
16 0 ' 4 iy . : : .
2 " #*" Commentario ad 11I. 5. pag. 6. b. Pappi Alexandrix
um coocludert R °

#  incidunt in bunc errorem: praeoccupavit scilicet
%" mentes vulgaris proportionum idea, qua fit, ut accu
e .

b
v
¢
~




280 ' ELBMENTORUN

"Evtw yio maley ¥ AB tundseica dizs swva vo I,
xui stuoudin v 106 AA Ldeinov side su I'M, 2
aagadepirodn naky nage vgy AB 0 AE negel-
ijloypuppoy Edisimoy <@ AZ, opoiw e ¥ai opohs
xepivw 10 ano tis yposiag vig AB, v TM- Ao
Ot peilov dom 10 and wis futcsing wapaflydir v
Ad 1o AE,

"Enst yap uowy fore vo AZ vis I'M, mept vy
worijy eloe Sidpergoy Forw avvay ddpergos 5 BB,
xul xaTaycypdgdu €0 oyijuc.

Kai enei ioov dott w0 AZ v A6, enei xai 4 ZB
17 HO usifov doe t0 AZ vov KE. “loov 8i 1a
AZ 16 AA psisov doo xat v0 A4 100 EK. Ko
voy moogxeicdw 1) 6 K- Gloy doa w0 AA oin
voi AE peijov torw. Iliviay dge, xui 1o &is.

NPOTAZIZ

Hegd iy dodeioav evdsiav 3¢ JoIéves s
youppo icov avgurlyloypapuoy mageBadsir, did-
stoy elder magaAlyioyodype, duoln TG dodéwe O

. LI -2 -
& w0 didouevor vGvyocupov, & dei foov smepeds
Aeiv, py peisov elvar To¥ dnd g 1pucEias age

1) Ita recting omnino Peyrardus ex Cod. a. habet, quis
ut vulgo legitur: xawvor lorw vo KJ.

perclpiant. Praoterea, quamvis rectilineum ABT, cui shmilt
aciend um est, gossit esse cuiuscunque generis, in demoasitr
101e t amen graeci codices habent tiangulum vice rectifios,
qui error correctus est iu versionis Commandini editions, que
Oxonii impressa est.* Huic Simsonis observ.tioni addi potest,
Campani quoque duplicem demonstiationem  difforre a demon-
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Sit enim rursus 473 secta bifariam in T'; et appli-
atum sit A4, deficicns figura 1’3, et applicetur rur-
us secundum AB parallddogrammum AL, deficiers
igura 4Z, simili et similiter posita eiy quae ex dimidia
4B describitur, nempe I'}M, dico maius esse parallelo-
jrammum , quod ad dimidiam applicatur, nempe 4.4
rarallelogrammo 4E.

Quoniam enim simile est 4Z ipsi I'M, circa ean-
tfem sunt diametrum (VL. 26.); sit eorum diameter
B, et describatur figura.

Et quoniam (I 36.) aequale est .17 ipii A0, ete-
nim et ZH aequalis est ipsi HO; maius igitur 14
ipso KE. Aequale autem AZ ipsi 4.4 (I. 43.); ma-
ius igitur est 4. ipso EK,  Commune aldatur KJ;
totwn igitur 44 toto .4E maius ¢st, Omniam i
tur etc. '

8=

PROPOSITIO XXVIL' (Fig. 390.) °

Secundum datam rectam dato rectilineo aequale pa-
rallelogrammum applicare,, deficicns figura parallelo-
gramma simili alteri aato; oportet antem datum recti-
lineam, cui aequale applicandum est, non maius esse
e0, quod ad dimidiam applicatur, similibus existenti+

stratione sextus _graeci. In eorum priove sine permutatione
proportionalium res vefertur ad partem posteriorem V. 9. in
posteriore permutatio proportionalium pariter adhibetur,

Obs. 2. Pheiderer. in schedis mss. §. 308 monet, inepte
“inter VI, 24. eiusque coanversam VI. 26. insertam esse hanc
VI. 25, quae nullam ad illas habeat relationem, coatra imme-
diste mitatur VI. 20. Apud Campanum id vitium non rep:-
titur, quum, quae vulgo sunt VI, 24, VI. 26. sintapudipsim
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Jurkoyévov, opolwy oviwy vey ddaprrey %eU ¥
dstd s ypuessius xal ToU o el Guotoy Eleimmeey.

"Loww 7 piv dodsicw evdeic 1] AB, 50 d& dodis
0 pupuov, @ Bei ivov acpd T4y AB auoeeisbr,
10 T, pa] peilov 8y wov ano wis yjuseios megaei-
Aopévou, ouoiwy oviuy vuy Eieypudioy, o & i
opotoy Elheinety, 1o 4 Oet 87 mupd v CoSsism
evdeiay vy AB o dodevu svdvyoapps we I ico
magaldyroyoup oy nagafuieiv, Eihsimoy cidee mo-
eurlndoyoupuw, dpoiw ovee T A.

Terunodw 1y AB dije zard o E epusioy, xc
uvayeypugdu dsio v EB 4 A opotoy xci cuoi:
xeipevoy vo EBZH, xui ovnmsnlypucde o A1
nupallrhoyocpprov w0 8¢ AH ijvoc ioov dovi r3 1.
% ueigoy avot, did vov oowuor. Ei pdv oty sy
fort 10 A 10 T, yejovog év &y ©6 Sureyder 7e-
ee i Shnyrar yio awod 14y dodeicuy svdsiay vy AD
w0 Jodévre evdvypcupn s I icoy muepudigioyce!
pov 10 AH, diciiey &de megeddyhoyocsepn vo Lo

VI. 22, VI. 23,, nostra haec amem pariter VI. 25. Quse -
tem valgo est Vi, 25. apud Campanum ent VI. 24,

Obs. 3. lluc referri. potest problema, quod est 27
Thom. Simpson 11.libri VI, quo iubetar descxibi figure ==
lis dawae figuvae rectilineae, quac ad aliam datam fguram set
iineam sit in ratione data.

PROPOSITIO XXVI

Obs. 1. 8i quis sumere velit, dari posse rectam 4%
quac non transeat per punctum Z, necessario is pouere de
rectam HZ ipsam aut productam convenire in puncto alig-
€ cum recta AOT. Quouiam enim; ob angul. AMNZ=4:
(supp.) recta HZ pavallcla est rectae 41 (1. 28.) et 4F sec
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us defectn eius, quod ad dimidiam et parallelogrammo,
ui oportet simile deficere M.

Sit data quidem recta AB, datum vero rectilineum,
mi oportet aequale ad A4 B applicare, sit I, non ma.
us existens eo, quod ad dimidiam applicatum est si-
nilibus existentibus defectibus, cui autem oportet
imile deficere, sit A4; oportet secundum datam rectam
AB dato rectilineo I' aequale parallelogrammum ap-
olicare, deficiens figur# parallelogramma, quae simil s
sit ipsi A. o

Secetur AB (I. 10.) bifariam in puncto E, et de-
scribatur ex ipsa EB (VL 18.) ipsi 4 simile et simi-
liter positum EBZH, et compleatur parallelogramm:um
AH ; itaque A4H vel aequale est ipsi I", vel maius

fpso, ob determinationem, Et si quidem aequale est

AH ipsi Iy factum erit propositum; applicatnm erit
enim secundum datam rectam 4B dato rectilineo
sequale parallelogrammum 4H, deficiens ligura paral-
lelogramma EZ ipsi 4 simili. Si autem nou, maius

1) Ad finem huius propositionis in versione latina prae-
eunte Boermauno paululum recessimus a textu graecu, quo ve-
rius rem ipsam exprimeremus. Neque enim Je duobus defe-
ctibus sermo esse potest, quorum alter pertineret ad pavallelo-
grnmmum illud, cui oportet simile dulicere. Itaque pracca
quoque ita habere debebant: duoiwv dyrov rob e fldsiuavos
T00 dmo Tif fueoslus xui tov (sidors) o el Gpocov ciheiney.
Caeterum, monente Pleiderero propositio haec ita etiam po-

- test exprimi: datae figarae rectilineae aequale describere pa-

rallelogrammuns sub angulo dato, cuius unum latas civca bhunc
angulum sit segrientum rectae datae, alterum vero latus habeat
ntonem datam ad reliquum sepmentum rectas datae: dum-
modo Bgura rectilinea datd maior non sit parallelogrammo sub
eodem angulo dato, cuius unum latus dirca hunc angulum est
semissis rectae datae, alterum vero ad semmissem rectae datae,
seu ad prius eius latus haber eandem rationem datam.
{

rectam AOF §n I (supp.), etiam HZ ipsavel producta eandem
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610w ovre ta 4. Ei 8 o0, psijor lou v OF wi
I't “Ioov 88 16 OF 16 HB- peijov dga 2z} xo Bi
gov I ‘M2 & peiov dovt w6 HB 306 T, zavsr 1
regoyy ioov, 16 OF A Guotoy xul opoing xefuevor
70 avrd ovveordro 0 K IMN. ’Adiie 16 4 38 Hi
doviv Gpocoy xai vo KM doa v HB ioviy epores.
*Eovw ovv opodoyoe 7 piv KA vii HE, % 8¢ AV
vy HZ. Kb &uci ioov dovt v0 HB rwis T, KX
psilov doa éovi HB 100 KM ucifouy dpa Zovs 2=
4 piv HE vij¢ AK, 3 8¢ HZ ai; AM. Keiok
v piv KA ioy 5 HE, v 8¢ AM ioy q HO, 1
ovpneninoucdw v0 SHOIL siepadirdoypappor ico
doa xai opotoy &ove v KM vo HII. 'Aid ve K
v HB Gpowy dovre wal vo HII doa vé HB opow
lover mepi vy avryy Gpe dicpevpoy Zove wa Hil
12 HB. “Eore evrey dwipstoos 5§ HIIB, zuisew-
yepoipdw 10 oyipa.

East ovy icoy 2oti 6 BH woic I, KM, br
HII v KM éoviv isov: dowiog dga 6 TPX yruper
soung vi I icog éoviv. Kai émei ivov ioui w0 OF
wi 5, xotvoy mpogxeiodw 10 1IB+ Ghov coa 70 OB
okw vg EB ioov doriv. "Ald w0 SR 1w TE iew
fooy, énsl xui nhsvgd y AE mdevgd vy ED ion
imp xat 10 TE dou v OB éotiv igoy. Kouw
ngogusicdw T0 X ohoy «pw 10 T 6dw ta T¢:
yvapovi douy ioov. "AMd 6 TOX pyauwy 1]
£deiy 3y ivog® xai AIl dpa o6 I éoriv igov.

Hege vy Sodeioar doa evdeiey 1y AB 10 o
Sévee evOvppdpyn vi I'isoy mapuhinioyocy por ™

A6r secabit in puncto aliquo & (f. 29. Cor. 3.). Hinc prop®
duo casus distingui debere videntur, prout pumctum  in i
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m 4 Eti.8 OFE ipso I Aequae autem OF ipsi HB;
' 1o GEw 4 Mius igitar et HB ipso I. Quo autem maius est
b peisma ipso I, ei excessui aequale, Ipsi autem A si-
oy, jwﬂﬁle et gimiliter positum idem constitnatur- K AMN
rorers w L 1. 25.). Sed A4 ipsi HB est simile; et KM igitur
or s 0 LI P HB est simile. . Sit igitur homologa quidem K./
o [ HE, AM vero ipsi HZ. Et quoniam aequale
uralepe; § & HB lps,s I, KM, maius igitur est HAB ipso KM;
hai e o0 " wmior igitur est et HE ipsa 4K (VI 20. Cor. 1.),
wn BB ﬂ!IZ vero 1psa AM. Ponawr (1. 3.) ipsi quidem K.1
iy by ; nbqualis HLZ, ipsi vero M sequalis HO, etcomplea-
[ iog g BnP parallelogrammum ZHOII; aequale igitur et si-
“,,,,_}Mﬂw-me est ipsi KM ipsum HII (VI. 24.). Sed KM
oy dm o K né }a HRB simile est; et HIl igitur ipsi B simile esc:
wr 6T MR 4rea eandem igitur diametrum est HII, circa quam
1y oy 6 ks AB (VL. 26.). Sit eorum diameter HIIB, et descri-
1 eyt b1 stur figura.
)61",""“ - Et quoniam aequale est BH ipsis I"y, KM, quorum
, ooy bt Wb HII ipsi KM est aequale; reliquus igitur YdX gno.
oo 67 5% % 2o reliquo I est aequalis. Et quomiam (I. 43.) ae-
g B Jo e lnale est OP ipsi EZ, commune apponatur JIB; to-
e mewh"” bm igitur OB toti EB aequale est. Sed ZBipsi TE
. B8P ;st aequale (I. 36.), quoniam et latus AE lateri EI
i 14 ¥t aequale; et TE ipsi OB est aequale. Commune
L ,?03 # " pponatur Z3; totum igitur T2 toti gnomoni T9X
T 1ot aequale. Sed gnomon T®X ipsi I' ostensus est
‘:' il o 1oL ~lequalis; et 411 igitur ipsi I' est aequale.
) mmpfﬂ‘"’ Secundum datam igitur rectam AB data rectilinen
ar i PR I' aequale parallelogrammum applicatun est 2’7 de-

v "' 1‘,", ]»V .
ta 1Z, vel in ea producta poni sumas. .Atgne hace ipsacansa
te videtur lectionis variantis, quam ad hunc locum obsr-

p W‘J"F"‘/""‘j" L
.
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ee3iflyra 16 X1', Bhsinov eides mupaldyloyoeyy :
16 I1B opoivw ovre 16 A, énedyneg vo IIB rd Hi.
cporoy éotv. “Onep #ee movjont.

HNPOTAZIZ 9.

Ilege trv dodcicay evdsiay ta dodévm wd-
yodspun idoy mapaldyloyouppoy mapefalely, Ve
Buldov cidst mepaddrioyoupun optoin v dodis
"Eotw 7 piv dodice evdsia f AB, vo & dodrs

0 SUypappov, @ dei isov smapd vy AB acegs
deivy 10 I, o 8 dsi opotoy vnepfadeiv, vo £ &
85 nege 1y AB evdeiay 16 I evduppdupw i
nepadlyloypappoy nageSuisiv, vnepSuilor dha us-
eerAndoypappuw opoin vw 4.
Terurodo 4 AB diya xawrd s0 E, sai éreype-
yoigpdw and vic EB 14 .4 Guotoy xal opoiss %
feevoy segaddyiopoeppiov vo BZ, xai ovvaugosiv: |
pty voic BZ, F icov, v 8% A duotoy xai opes.
#&lpueyoy 10 avrd ovvestirw o FG- Guoty dee
w6 HO w6 EA. ‘Opoloyos 6t éovw 7 piv KB
ZA. 1 8 KH vy ZE. Kui #asi peiloy éovt we bz
100 ZB, pelov doa iovi xai of piv KO vic Zi
v 8 KH vi¢c ZE. ’Ex3efhiiodvwouv ai ZA, I
xat 7 gty KO ioy éovw o ZAM, v & KH. |}
.9 ZEN, xw ovustendppuwodn vo MN' w0 MN ‘
T HO ioov v ove xed opotov. " Aldd vo HO -

vavimus. In wersiono. Commandini uterque situs puncii #¢
pressus est. * Neque tamen id necessmio fict; dum obeir
16clam A6, visi per punctum Z tvanseat, uecessario i’
wam rectavum HZ, EZ sceare, ubi tum punctum € propu-
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. _  ficiens figura parallelogramma 1B simili ex
gedidipres 10 ST, tigir i , Er .
™ l‘;B' Oyt e 'm " 4, quandoquidem IIB ipsi HII simile es
' Spony omi 14 4 sl oportebat facere i
tporor iomy. “Oag He s :

PROPOSITIO XXIX, (Fig.

neot4sil

. o Secundam datam rectam dato rectilineo ac
qui try Meim' m‘m"rallelogrammum applicare, excedens figura
yocspm iooy umwm#"' gramma simili datae.

Jaisor cide ”Q“H!iqﬂ‘?mf - “8it data recta 4B, datum vero rectilineur
‘Bete | dodrice Hﬂ'ﬁ_!‘-‘»‘ Oportet aequale secundum 4B applicare, 4
wrypappos, o i inr WG oportet simile applicare; oportet igitur secur
lsivy 56 T, @ 0 & iwwr ™ rectam ipsi I rectilineo aequale parallelogran
& aepa ty AB ct"#!iuff{ # plicare, excedens figura parallelogramma sim

g Aoppoppar tageled
gulirioypajijiw oo 5 J . Secetur 4B bifariam in E (L 9.), et d
Terprodn § 4B dp % ex EB (VL. 18.) ipsi 4 simile et similite
yoigdw ond vy EB n Jiw  parallelogrammum BZ, et utrisque simul qui
pevor cpuligieppepper 0 58 I" aequale, ipsi vero 4 simile et similiter pos
ply soiy BZ, Fiow,wbix cOnstituatur HO (VL 25) ; simile igitur est
seipevor vo wves w8 - E-A. Homologa autem sit K@ quidem ipsi .
« HO wi E4 Opis &‘”"_ vero ipsi ZE. Et quoniam maius est, para
Z1§ 8 KHvIE Kwﬂéﬂ‘: mum - HO ipso ZB, maior igitur est et rect
100 ZB, peijwr igo i W5 KO ipsa Z_1, recta vero KH ipsa ZE. Pr
v & KH ois IR 'Bjdu, 24y ZE, et ipsi quidem KO aequalis sit |
i 5 piy KO oy imv | m 3 ipsi vero KH aequalis ZEN et comp
§ ZEN, s aqumdggﬁ*“’a‘; rallelogrammum 3 N; ergo MN ipsi HO a
1% HO ooy v iow i - * _
intersectionis cum alterutra harum rectarum sumi pe
YIS, s vosoms Commde %7 GUC i1 €2 ipsa positum est. Ataue ita rem expedit |
Presay e, Nequs umen s * Obs. 2. 1p conditionibus 'I.‘heorematis. ut mos

: 4\ ws f“P"‘“"‘“"f' haud uegligi debet ea, parallelogramma nO8 Lo
I rectng BL, B2 ware, 5P

(RE

o
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E.1 ietiv opoos zar 16 MN édoa 1 EA opews
£orse mepk TV aUTLY dpa Swdpeergoy dowt w8 EA v
MN. "Hj90 wtrey 1) duwpergog 4 ZE, s wowp
youg dw 10 oyrpc.

'Eact obv isov doti 16 HO zoig EA, T,ci:
a6 HO 14 MN icov iotic zai v6 MN dpe wis EL
T icov {otiv. Kowoy dyjorjode 0 EA las x

sed ctiam similiter posita esse debere. Hac enim practoms:
anon valeret propositio.

Obs. 3. ldem Clavius directam quoque huins Propes:

uonis demonstiationem addit, ductanempe rectz, quee e

que rectarum AB, BT bisecat, cui deinde ostendit perallehe

«sse utramque rectatum 42, I'Z, unde, quum per pcmﬂm“Z
una tantum Fecta alteri datae pavallela esse possit, mecessin® |
in directum etunt puncta 4, Z, I Cf iafa Ob ¢ )

V1. 32.

Obs. 4. .Denique Clavius monet Propositionem hact -
Liuc valere, si duo parallelogramma similia, similiterqos pot
non habeant angulum communem, sed unum sit exta e
hao tamen lege, ut duo latera nainy cum duobus lateribws &
terius duas rectas lineas constituant, nempe, etiam boc o
parallelogramma circa eandem consistere diametrum, q“"d o
dem modo directe vel indirecte demonstrari potenit. Hdemg®
ctiam monet Rob. Simson, ad VI. 32. (Vide infiz.)

PROPOSITIO XXVIL

Obs. 1. Robert. Simson. monet secundum casum bo®
Propositionis habere in Editione nempe Basi!, didws zmenf.f'-
fotw ydp wdiw praefixum, quasi alia esset Jemonstratio, abis”
perito, ut videatur, libravio adiectum, quam vocem recte &%
senit Gregorius (Peyrardus quogue eam iure omittit, nulla ¥
siantis huius lectionis mentione facta.) Librarii aciem 5
snimadvertisse videntur, a vocibus inde iorw ydp 7
aum secundum iucipore, cuius negligentiae causa forte m ¢
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F.! ooy’ v w l_\'af,t,simile. Sed H®G ipsi E.A est simile; et M.
dor gk vy oy i o -V1- 21) ipsi .1 simile est; circa eandem igi
NN, “Hy e wver§ dop W:l();) diametrum est ipsum E.{ circa quam M\
57 b 10 opige, atr eorum diameter ZX, et describatur figura,

‘Exti oty ior i s Et quoniam aequale est HO ipsis Edy T,
w 1O 16 YN i inv o] psi MN aequale est; et MN igitur ipsis .
T icoy iot. Koovwr Y% - inaerenda fuerit, quod in schemate casus secundi non

., .interae Alphabeii adhibitae fuerant i b
" i e ‘ , quae in scheme
vod cuem somiliter oz ae wsus, quod utique, ut Rob. Simsdn notat, fieri debeb

v e e e e e

uom valeret proposiae. _ %cto haec foret demonstratio.
0bs 5 lem Clris dmaB 8° v oss % AB rundsioe
uosn demonstrabones dil, R pn o I, xul mapafln-
que recuaronm A3, BI buet, Wiy 2006 1y AB 25 44, i
e wramque recura 4, .0 ¥ lanoy side 13 I'E, xa) mapa-
e atam recty ol dun PG00 wdd,y -ﬂa()a‘ v AB
» drecum et poou 4, b Lot a4z wagailyloyoauuoy &)
YL il ' Yizov 1 KO, Spoiy te xa) Spoivs
Obs. & Desiqu Clirin seMvnivy 1 dud tis fuosias i

hae valee, 3 duo prlicgmn S4B ©d TE: yw, Gre psilo
wou havesnt w“wmn’ﬂ’?ﬂﬂ T &0 Ti¢ Yueaeins Tage~
hae uamen lege, ut i e B850 10 A4 voi 7. Era
tenus daas Tectss Leas comnE MYap Suody fors 0 T'E rg KO,
puralldogrumme cirs andn wess ETERL aiTiiy st Qidpszoov. ¥ Eatw
dem modo directe vel indirectt i “eUTGy didperpos 3 ZB, xa} xa-
ctim wouet Rob, Siasw ol 1L & P0706980 13 az7pa. Ken éxel

0P fetl 1o - \

PROPOSITI Fney 3 QNM,;?,;.@' J.H' ‘im
o ? petlov apa
Obs. L. Robert, Smsn 0= ™0 960 105 0Z.  “pooy & 126
Proposicuis babere Bl 985 %1 7% X' ucilor dou wad 76
MTw ap 2dly prasfium, qnmhw‘-""x ob 0Z.

PoAito, Gt videatar, librro et @Y OK* §lgy Gpo 10 A4 Glo
VAQY

ey N rou

T Gregorius (Pevzaduy qn\‘ll“c"“ 4z #sildy ionyy
] 3 : ; ) s b )
".nu’ buius lectionis mesnom oo
an,

lllall"mm videmu, 1 v F1a

sy » . 3 .
Cundim moee, cum g’ Buela, g, .
¥ etn B,

Korvoy srgoexsioo

Sit rorsus (f. 388.) .
bifariam in I, et ap
sit ad AB parallelog
Ad, deficiens figura T
plicetur rursus ad AB
logrammum AZ deficic
ra KO simili et siniili
ta ei, quae ex dimidia
cripta esty nempe I'L
maius esse parallelog
quod ad dimidiam ap
nempe Ad, parallel
AZ. Quoniam enirn !
I'R ipsi K8, circa ear
metrum snnt? sit eorul
ter ZB, et descibatu
Et, quoniam soquale
ipsi 4H, etenim et ©.
lis est ipsi HN: mai1
49 ipso 0Z. Acquﬂ‘
49 ipsi 4K: maiua igh
ipso 0Z. Commune
OK : totum igitur A4

maius ests

T
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o IXP prupwy vé I' lotiv icos.” Kal a :
{o1tv 9y AE 15j EB, icov Zoti zai v0 AN w ¥
roveéort 1o AOQ. Kooy mgogxeicdwm 1o EZ o
doa ©0 AZ ioov iovi 16 PXE prouwyve. i
XY yyopav e¢ I' icog dovic xai to AZ i
I icoy Zotiv.-

Hagd 29y doSeicay dpa evdeiey iy AB 15

Sives 0dvypdppn vo I ivoy wpaidriopocnypors-

eufifiyrar 6 AZ, vneofailov sider saguis
youppw v@ I10 opoim ovre 16 A, &xel xes 10 L
éotiv opotov 16 OIl. “Onep édec nocivut

INPQTAZIZ A,
Tyv Jodsioay ') eudeiay mencpaaueeyy caor &
[€goy Aoyoy tepuciv.

1) Austin. rvefert, pro voce: dodsivar se in omnibing”

cis - exemplaribus reperire tcdefony, quam vocem etho Lo
panus et Tartalea per npropositam*t explicent, Atoce
rardus nec Gregorius quidquam circa vocem dodsicar, 1
ipsi habent, monent, editio autem Basileensis habet: ruinc

Tta statim apparet, casum secundum a primo eo far
differre, quod in illo basis 4K parallelogrammi 42 mist ¥
quam AT dimidia rectae 48, in hoc coutra maior.

Obes 2. Quum plures queri soleant, semsum huias p-
positionis, pariterque duarum sequentium esse satis obscurn=
is paullo clarius ita forte exprimi posse videtur: si recia!
qua 4B (Fig, 386, 388.) bilariam dividatur in T, et o7
dimidia BI' constituatur paiallelogtammum quodcnnqtltlf
cuius diameter sit Bd, et complestur totum parallelogruma:’
ABEO, tum dicitar pasrallelogrammum super dimidis
constitutum , applicstum esse secundum rectam A8, def i
parallelogrammo I'B. Quodsi ism in diametro Bd ipw, %
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quale est. Commune auferatur E.1; reliquus igitur
" X' gnomon ipsi I' est aequalis.‘ Et quoniam ae.
1alis est AE ipsi EB, aequale est (1. 36.) et AN
si N B, hoc est (I. 43.) ipsi 40. Commdne appo-
atur EZ; totam igitur 42 aequale est gnomoni X ¥
ed ¢ XY gnomon ipsi I aequahs est; et AT igitur
»si I aequale est. .

Secundum datam igitur rectam 4B dato rectilineo
aequale parallelogrammum applicatum est 4.5, ex-
edens figura parallelogramma’ ITO simili ipsi 4, quo-

iam et ipsi KA simile est QII. Quod oportebat
acere. '

~

PROPOSITIO XXX. ‘(Fig. 395.)

Datam rectam terminatam secundum exiremam et
mediam rationem secare. ,
prodncta snmatur punctum quodeunque Z, et per illud dn.
cantur rectas HZO, ZK, quae sint parallelas vecris 4B, B6:
dicotur parallelogrammum A4Z super recta AK constitutum

applicari secundum rectam 4B ita, ut deficiat pavallelogrammo

EO simili ev similiter posito (VI. 26.) parallclogrammo I'E,

et demonsirari poterit, parallelogrammum A4 super dimidia

vscta A" constitutum maiae esse quocungue parzllelogremmo
AZ hac ratione super alio segmento rectae AB nempe AX
constituto. Ita fere Clavins,

Obs, 3. Differentia,, qua parallelogrammum A4 superat
slterom 47, aequalis est parallelogrammo Z4 simili et simi-
liter posito parallelogramma T'E. Huius parallelogrammi Z4
vonm latus ZNax= KT (1. 31.) = AI—AK (vel AK—AT) al-

teum N4+ §4 2N e aT:IB=zK:XB (V1. &), Ex schedis

Plleiderer, Hinc eodem observante sequens emergit proposi-
tionis huius enunciatum magis dewsrminatum: parallelogram-
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, "Eotw 1 doeciow evdeia nescpacpeivy o AB o
&} 1)y AB evd:ciuy dxpov xui pécow ioyov veur.
"Avayeyougde yug umo tis AB terplyever
BT, xuk acpafefisjodw ncpa tijy AT v BI' i
ndpardyloyoeupoy vo I'd, vnspJudiov &ids 1o ..
opuiw v BI.

Terouyuvoy 8¢ dote w0 BI terpecyovor dpe i<
xab ©0 A4. Kol inel ooy dori 3¢ BI' w .
xotvoy ‘dproredw vo I'E: dotnov dpa 16 BZ i «
vi Ad éotly isov. "Eove 0% atrg xai ioope
vy BZ, Ad cpa avunesovdaoty «i sisvpe
wepl Td¢ ioac ywwiag éontv doa os 4 ZE apsi v
Ed4 otros 7 AE sipog 15y EB. “Ioy 8} 5 piv I:
v A, voviéonu v AB, 3y 8 Ed 15 AL o
dec g 1 BA sgog 1y AE ottwg 1 AE aus
EB. M:ilov 8t 5 AB vii¢ AE: peilwr doaze’
AE ¢ EB. ‘

moram sub dato angulo A secundam rectam daram 3t
rum et deficientium (ab pnullelo‘rammis aequigugus €
milibut inter easdem parallelas super tota .4B) parallelogrer
mis similibus ac similiter positis, maximum est, quod al 4=

B
= applicatur , nempe hoc excedit aliud quodcungue ps~

logrammo simili similiterque posito iis, quibas deficiunt, =
ius unum latus aequale est differentiae ipsius AL et se; o0
xectao AB, cui alterum parallelogrammum insistit.

]

Obs. 4. Cusus ’panicuhris', ad maxime memorabilis ¢
saepissime oocurrcus is est, quo parnllelugramma, de quibus”
ur, hunt rcctanguh, et simul I's =I'B—=TI"A, adeogue As:
guadratum  abit, paviter ac J'E, uude et XZ=—KB. lloc&
propositio mutatur in havc: ex omuibus rccungulis. qaort
latera sunt segrenta rectas datae, maximum est quldf"““"
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Sit data recta terminata "4B; oportet igitur 4B
ctam secundum extremam et mediam rationem
:care,.

Describatur enim (L. 40,) ex 4B quadratum BT,
t applicetur (VI, 29.) secundum 4I ipsi BI' aequale
arallelogrammum I'd, excedens figura 44 simili ipsi
3 )

Quadratum autem est BI'; quadratum igitar est et
1.4. Et quoniam aequale est BI' ipsi I'd, commune
uferatur I'E ; reliquum igitur BZ veliquo A4 est
equale. Est autem et ipsi aequiangulum ; ipsorum BZ,
44 igitur (V1. 14.) reciproca sunt latera circa aequales
mgulos; est igitur ut ZE ad EJ ita' 4E ad EB.
Aequalis autemn est ZE ipsi AT, (1. 34.) hoc est ipsi
AB, et EAipsi AE; estigitur ut B4 ad AE ita AE
wd EB. Maior autem 4B ipsa AE; major igitur et
AE ipsa EB.

super dimidia recta. (Hoc nempe excedit reotangulum quod-
caunque ipsi ipsoperimetrum quadrato, cuius latus sequale es,
diffeventiae inter latus prioris quadrati et Tatus quodcunque il-
lius rectanguli.) Atque haec propositio eadem est cum oa,
quam habuimus in 1. 8. Cor. 1., quae itaque casus particula-
ris est VI. Prop. 27. (vid. Plleiderori Schol. in Librs %, §.-
53. sqq.) Playhir. loco generalioris propositionis Euclideset
quam in elementis haud necessariam esse indicat, tantam hune
casum particularem, utpote saepissime obvium, et tiromibus
magis accomodatam ‘et sufficientern posuit, et similiter etiam
in duabus sequentibus propositionibus versatus est. Paullo °
generalior adhuc maneret propositio, si parallelogrammum su-
per dimidia 4B descriptum foret quidem aequilaterum, a
non rectangulum.
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‘A doa AB ev3cic axgor sus pmisov oy v
sprar zatd w0 E, xai 10 psilor aveis wugne ke
so AE. “Oaep ides qaatoas ).

AA A2

“Ecsw y dodciva svdeic v AB- 3si Oy vy AL
dxpoy xal pégoy ioyov tspeiv.

Terprodm yop 17 AB sard w6 I, dsre v ¢
siv AB, BF isov slvas v¢°ano s A serpepsra

"Encei ot to ve vuy AB, BI’ ivov éosi ww s
vijc 4 iovw oo og 1 AB neés vy Al otw:
9 AT weds vy I'B. “H 'dpa AB dxgoy xai pisw
Aoyoy séxpysas xard w0 I. “Omeg édes mossjoos

NIPOTAZIZ 2a

‘Ev sol¢ opSoyuviog rpiyuvors, vo end s
cedy yuwviow vnotewovoys mheveds &ldog isoy &R

1) Austin. tefert, hic legi: Iwep §3ss SeiFas, et inde UEv
menustur inter alia, haud ab Euclide esse hanc propostioact
Peyrardus autem et Gregorius habent: omep des wosgons B
sileensis hic quidem legit: dsifas, at post alteram dem™
strationem pariter habet: wosjome.

Obs. 5. - 8i secundum eandem recam AB (Fige
applicentur parallelogramma AZ, A3, deficientia parallelogns
mis BZ, B similibus et similiter positis., parallelogrammo 4
vel B4, quod o recrac AB dimidio describitur, ita tamey, *
sit AK=Dn, vel FK=1Ix, parallelogramma AZ, Ijae
sequalia. Nam qaum ex hyp. sint pavallelogramma 5% ¥/
similia et similiter posita paralielogrammo B4 communemc:®
eo angulum habeati, evunt BZ, B4 circa eandem diamei™™
et ox simili ratione erunt B}, B4 circa eandem diamar®
(VI. 26.) adeoque puncta 2, 4, {, B erunt in oasdem
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‘A dpx AB wdiic umw ., Ipsa igitar 4B, recta secundum extremam ot me-
fprses 20%6 30 E, winpiygam rationem secta est in E, et maius eius seg-
w0 AE. “Onep 3o siw') gentum est AF. Quod oportebat facere. '

44438 ii "ALITER. (Fig. 396.)

‘Eeu § dodiice i B, Sit data recta 4B ; oportet rectam 4B secundum
dupey xei pioor igpy upr.  tremam et mediam rationem secare.

Tetpredw pup 1 ABuwo)- Secetur enim 4B in Iy ita (II. 11.) ut rectangu-
oy AB, BF iwr simusimram sub 4B, BT, aequale sit quadrato ex AT

"Exei oor o ve wr B} »  Et quoniam rectangulum sub 4B, BI aequale est
5 I'4 iovy 6o o § dBogomdrato ex I.A4; est igitur (VI 17.) ut 4B ad AI'
vy Al wpes oy [B. ‘Hipfisa A ad I'B; ergo (VI Def. 3.) 4B secaudum ex-
Mapor sétppyos xo [ fuitremam et mediam rationem secta est i I'. Quod opor-

lfhat Facere.

¥

OIPOT4si: PROPOSITIO XXXL (Fig 3%.)

"By vois opdopuries Iu rectangulis triangulis figura ex latere rectangu-
opdsy ywviar W;,h)_‘“m angulum subtendente aequalis cst.figuris ex lateri-

;  lert: Son o Erit itaque (1. 43) panllelogrammum K% sequalo parallelo-
-2":::‘“1;-"5:3 mz,;/gt‘tmmo 6] (I, 43.). At ob Bx=4K (hyp.) vel MG—_:I.IZ.
aile m:\':“"d:.(’t““ﬁf‘x‘;; erit P“ﬂ“elo.grammum 6, =H., itague ot K{=H.4, addite-
ctivaen o i o |10 communi 44, erit AZ=4Z (Whiston. Cor. 1. ad V1.21.).

.Mn“ ita: qunm panallelogiammum Bd, vel id, quod ei 2e-
Obs. 5 8 seemaion ends 905 Quale est, 44 superet, ut ex demonstr, V1. 27. patet, paralle-
wppliveans puraleogrmes 2, £ logrammum ¢ parallelogrammo 4¢; pariterque parallologram-
ms B2, 5 similibas e et i > n.mm A4 suporet perallelogrammum 42 pavallelogrammo {4,
vel B4, quod o rectze 48 hﬂ»!ﬂ-‘ $it autem, ob XI'=Tx (hyp.), etiam parallelogrammum A=
WU AK=Du, vel [f=y, pdig®’ A4, exit Ml— 47, Contra, si sit AZ—AL, caeteris ut ante
sequtlia Naa; quo "h?'"?‘bf: manentibus, erit Fu=I'K Nam panllologra'mmak aequalia 12,
umilis o smiliter posiu Puﬂld\‘p:;i 4 sequaliter different a paralielogrammo 44, nempe pam“e.-
* mrulun habent, enot 25 M2 logrammis _14, 45 itaque A4, A% sequalia erunt, unde erit
« e sioili niox et K, VY 4N=NC (Obs. ad I. 3.), adeoque IK==1I% (1. 34.) Simul
(VL. 26.) sdsogoe puscts 4 4 L
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Yoiy ¢<mo0 TGY TV 0Ty yuviey mepipvniv sEise-
ouy &idect, Toig Op0loIc Te @i OO ATy Peyo-
MEVOIG,

Lot solywvoy cpdoyuvioy vo ABI, 0% Zpov
1y viad BAL yuview Aéyw ou 10 ane vi,s BT
tidoy ooy fori toic amd Twvy BA, Al sideor, seis
OUOIDIG TE XUL GLOING GVEYORPOLEVOIS.

"Hydw xedevos 5 Ad.

"Eoet ovy &y o'g#oywviw rgtraﬁyw w ABT, c»-
T npog zo A opdis ywwab &t wg vy Br fucey zu-
devog gxvas § Ad t¢ ABA, AJL dou srpos 1
xedirw spryave opowc 61t v 15 0An 16 ABT 2
CTYONT I Kai e 5‘110164' éots 10 ABI v AB4,
&ty dpu wg 5 I'B mpog viv BA ovres % AB noes
v B4 qu trsd woeic evdeias «vdingow emy,
dory wg ° mowTy 1g0S TV TEITRY olTWS T aRGTLS
newtys eldog moos ¥6 dno wic devrious, vo ouewr

pater, esse etiam /XK=Bx, adeoque JSK-Ax=—4B. C.
Whiston, Cor. 2. ad VI. 27.

PROPOSITIO XXVHI,

Obs, 1. Ex iis, quac in Obs. 4 ad VI 27. dicta som,
smergit casu socundo alis adhuc huius problematis soluto-
Factis mempe, ut ante (Fig. 391.) pavallelogrammis EBZE.
AEHO daio  similibus, producaur ipsius EBZH laws EF,
et diameter B/, fiatque in angulo ipsi ENZ ad vesticem o
posito paiallelogrammum MHoxk aequale ipsi K fMN i e ot
quale excessui paallelogrammi EHZIT super figuram I, ifm-
que EBZH simile, similiterque positum.  Erit itaque Hs
mile ot acquale HII in constructiome priori, et productis rect
nf, 40, uiquedum in y, paiterque rectis 2§, BZ, usquedon
in p conveuisnt, ob Eve Ho= AM=:110 (cuunx.) =ES, ot




. 1]
LIBER SEXTUS o'ad

>us rectumangulum subtendentibus, similibus et simili-
«ex descriptis.

Sit triangulum rectangulum ABT, rectum habens:
B AT angulum; dico figuram ex BI' aequalem esse
Gguris ex BA, AI', similibus et similiter descriptis.

Ducatur perpendicularis ' A4.

Quoniam fgitur in triangnlo rectangulo 4BT, ab
angulo recto ad A super basim BI' ducta est perpen.
dicularis A4; erunt triangula ABA, AAI', quae sunt
ad perpendicularem similia et toti ABI" et inter se
(VL 8.) Et quoniam simile est 4B ipsi ABJ, est
igitur ut 'B ad BA ita 4B ad BJ. Et quoniam
tres rectaeproportionales sunt, est ut prima ad tertiam
ita figara ex prima ad figuram ex secunda, similem et
similiter descriptam; (VL. 20. Cor. 2.) ut igitur I'B

~

(VL. 27. Obs. 4.) An=—AN—= dato rectilineo I Et, quum.
" B it simile et similiter positum ipsi BH i. e. ipsi 4 (VI
24.), erit 4nx secundum datam rectam 4B applicatum sequale
dato I, ita uc deficiat fignra parallelogramma BH simili et sie
militer posita ipsi 4. Duplex itaque solutio locum habet, ne-
que tamen ad alteram hanc obtinendam nova constructions
opus est, quum (Obs. 5. ad VI. 27.) semper 4o=53, adeo-
' que una A.¥ cognita, altera do=——AB—AZ somper simul inno-
_ tescat. \Whiston. Schol. ad VI. 26, et Cor, 2. ad eandem.
Obs. 2. Si paralielogrammum datum 4 quadratum - fue-
" rit, problema sic effertur: secundum datam vectam AB dato
" rectilineo I' aequale rectangulum applicare, deficiens quadvato :
opon,et'autom datum reotilineum /' non maius esse quadrato
super dimidia AE vel EB. (Ita WWhistou in Cor. 1. ad VI.
25 ot Rob. Simson. in Not, ad h. 1.) Aliter ita: datam re.
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xal opoimg aveypapopevor: oic doa 7 I'B mpos wi
B4 ofirwg vo dno vi¢ I'B eldog mgos 6 uso 1
BA, 10 6petoy xal opoing avappagauevor. e «
avvd &) xul oo 5 BI ngog vy I'd otmes 16 ow
t5j¢c BI' &idog stpos ©0 cmo 153 I'A" sisve xoi o5 §
BT n90¢ 1dg Bd, AT otrms v0 «5o vis BT ido;
n0og ©6 ano twv BA, A, 3¢ opows xai oy
avaypuqopeve. “Ioy & of BI vaic BA, A" i
apa xai v0 drto wis BI eldog woic «nd Ry BA, Al
10000, Toig Opololg T& Xai OfOLS GYAYQPEPOPLIS.
'Ey dpa 10i¢, xai sd &ijc.

A4 482 2.

'Enei ¢ omows oyfipara iv dimasiovs Aoyw i
Ty Opoioywy mheveuy, vo «ao vi¢ BI' den ik

- otsm AB ita dividere, ut rectangulum inter segments sins coa-

tentum acquale sit dato spatio: hoc spatium autem oportet wos
msius essc quadrato ex linea dimidia, Ita Playfair. rem &
primit, qui hunc modo casum particularem huins problesati,
wpote maxime necessarium oxprimit.  Aliter problema i
eounciari potest : datz summs AB laterum rriasguli, et recti-
gulo ipso maguitudine dato, latera invenire, Vid. Rob. Simsor.
L ¢. Potest autem hic casus particularis brevius malto ac g
noralis ille constrni. Nempe datum spatium rectilineum, @
aequale constitucadum est rectangulum inter segmenta recu
A3, vel quadratum erit, vel non. Priore casu quomodo 18
elficiatur, iam osrensum Ffuit in Obs. 3. ad II. 13., uadecore
mittimus lectorem. Poterit tamen etiam hnic casui applica
rolutio problematis gemeralis. Postecior casus ope VI. 25 b
cile ad priovem revocari poterit, Eius autem casus, sub p*
s eviore Livc comprehiensi, quo spatium rectilineum datmn o
vectangulum’ (qui ope VI, 13, o VI. 17; vel ope 11, 11. eit®
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i e 2 B 102 g BT Ggam. 5. 5.1,
B ofras so dao v [Bawa | t Sl'mlhter descriptam. Eadem [ratione et ut
BA, 1 uaioy sai vuom i"?‘é'rd ita figura ex BI, ad figuram ex I'/4; qua
s & 1ci os.q B iy (AL ad ipsas BA, AT ita figura ex B ad fg
tég Bl eidog 1765 1 €W 1 11 BA, 'AI‘., s:uniles et similiter descriptas. Aequ
BI nés vz Bd, 41 s . .BF ipsis BA, AI'; igitur et fignra ex BT
xgos 16 cno ey B4, Af,néuf ;ﬁ":"i:‘ B A, AT » similibus et similiter des
dreypayipere. loy & 1 BlE2 go in rectangulis, etc,
apa xai 10 60 i BT ak; n’;:al_\
adwd, vois opoi st wi fiss T
"By dpa rois, 10i 10 &

444202 ALITER

e ; )
‘Bt 1 opow sppue ot 650 Quoniam (VI. 23.) similest figurae in dupta

)

Wy Spsiigey nimg, w en s St laterum homologorum, figura ex BI ad figu

som 4B i dividece, n nondz we :::’: .s‘: ':' :::" 'f'gmhmi poterat)Isequentem solutioner
trnezm 2eqrale si dao apto: BT8P B Apou; l.n_ Not. ad VI. 28, desumtam ex Wil
waias wic Qoadnito & o il b}. libri 8§, Conic‘:o B‘tavo’..ﬂ H.alhio in Schol. ad P
pamu, qui huse modo o e 392), dltum t. Apollonii.© Sit nempe data recia A
P —— '] non maius a'ulem rectangulum, quod rectis I, 4, con
omupciin potest : dea swam 1“‘"‘“"“ setundum d:x“w"' guadrato ex dimidio rectae AB:
£ulo spro maguialise Mc,lnm'l“‘m reptangulum :‘ml.l'ﬂcum ,{.B dato rectangulo I'\x 4
I & Poest sotem hic cos s 'hﬂf M recros ane l;P “fa".’ deficiens quadrato. Ducantur 4
weralis ille consernt. Nempe et 4p qluidemoa‘: . ;P" A B, et ad easdem oius partes,
srquale constitaradum ot mgdu“p‘ EZ in g, cenu:u‘ N lu. I, BZ vero 4. Bifariam secetu
43, ve quednitom et vd ¥ W"i curtatqae féctaeq:; 1, xnterYaHo IE describatar civcul
clficiatur, ism oxtessio mhgﬁli&k‘ Iela ducates i £ raxsus in H, et inngatur HZ, cu
mitlimys lectorem.  Poterit "‘m’;’ Quoniam igitur » ¢t ad 4B ducarar 14 paraliela rect
solutio problematis genruli poic £4s, pinllehe‘ngul
cile od provrem revocs poucil 5“{" Quare 47 lequdi:mm ABRHZ, o parallelae sunt o
s cniore Luc comprelieasi, ¢ ‘P‘“""u’i iphi EAXBZ h Bz reptangulum EAX AH 2equ
QLA » 0% et vectangulo £'Xd. Et, quoniam a

ut EHZ in semicirculo aequalis o

1-ctaagulum (qui ope 1§88
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npos 10 ano t¢ BA eldog dinlasiove dopor &
snep 4 I'B ngog vy BA. "Eya & sai w cw
515 BT vevpaywvoy medg 16 énd 15s BA vevgiporn
dinlaoiova Aoyov wmee 7 I'B moog iy BA- wui s;
dga vo ano 1ij¢ I'B &idos ngos v6 amo vi¢ BA e
oiirag v0 «mo 15¢ I'B vergdyavoy siges w0 asid v
- BA zevpeyuvor. i td evrd &8y xal wg 10 am
tic BI' ¢idog mpog vo ane w7s I'A eidog ovwws v
vii¢ BI 1erpaywvoy mode 1o ano vijc I'A tevpcye
vor: weres xai we T0 wio v5s BI' eidog moos wu ¢
toy BA, Al €idy otitwg ©0 asto 155 BI veroapuro
ngos 1a dno vy BA, AT vrvgdyova. “looy &
ane ©ig BI' vevpaywvoy voig ¢no vy BA, AT w-
toayuivolg ooy dpa xai 10 dnc vic BI sibo: vi:
ano vy BA, A eidear, voic opoioig ve xui o
aveyouqopuévors. “Oncp &der deifur.

NPOTAZIZ if.
"Edv Svo tpyuve ovwredy wared piev povier,
vdg Svo mievods auic dvot mhevpals évéloyoy ipome,

Al, BZ inter se parallclae, aequales erunt 4.4, 4B, et aequ-
les etiam sunt (T1L. 3,) EK, KH. Est autem, ob determim-
tionem, vectangulum I')Xd non maius quadrato ex A4 d-
midio ipsius 4B, ergo et rectmgnlum‘ EAYAH non muiv
est quadrato ex 4.4 h. 6. ex IK: commune addatur quadratmn
ex KE, et quadratum ex 4K (II. 6.) non maius erit quadn-
tis ex EK, IK h. e. quadrato ex IE: quare rocta AK seu I4
non maior est ipsa IE. Et, siquidem IE aequalis fuerit ips
L4, civculus EHZ continget rectam AB in 4, et quadianin
ox AA (111, 36.) aequale evit rectangulo E A 4H, sive dn
vectangulo I'Xd, et factum erit, quod proponebatur. Si v
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?p'; '.d a0 v BA oy ks’ B A duplam rationem habetjeius quam habet T'B ad BA.
rup 1 IB ap w9 B4 ;- Habet autem et quadratum ex BI" (VL. 20.Cor.1.) ad '
01 Bl tevgeyuroy e quadratum ex BA duplam rationem eius quamn I'B ad
desiasiora lipw tig r [Bws’ BA; ut igitur (V. 11.) figara ex BT ad fignram
opx 10 a0 17; [B ks amns "ex BA ita quadratum ex I'B ad quadratum ex BA.
ot 10 cno 17y IBruowss Ex eadem ratione et ut figura ex BI' ad figuram ex
BA swpapuror. de memts T'A ita quadratumex BI' ad quadratum ex I"A4; quare
05 BT eitos mos mewsill: et ut figura ex BI ad figuras ex BA, AT ita quadra-
o7 BT vevpiyerer naig nows. UM ex BI' ad quadrata ex B4, AI'. Aequale aute:n
yor s57t wd o 1o ¢ v B3 quadratum ex BI' (1. 47.) quadratis ex 4B, Al"
v BA, AT il o o utii aequalis igitur et figura ex BI' figuris ex BA,
AT similibus et similiter descriptis. "'Quod oportebat

v te oo rér B, AT mew
- .y F0stendere.

a1 175 Bl tengeyever wi; ¢ ¥
spamroly ooy €0 % 1 u il
ano tar BA, AT aden, 1 '3, ‘
eraypeganéross. Onig e i E{
ypor4Nsi’ PROPOSITIO XXXIL (Fig 3%7.)

Si d.uo triangula componantur secundum unum an-

‘Edy oo tg7em oW E . _—
s el T gulum, duo latera duobus lateribus proportionalia ha-
i dvo Therous geis AN \
vas Ovo AL .
mmﬂij sunt EI, IZ, et AE, inacquales fuerint IE, I4, erit IE maior, et ,
Al, BZ inter 3¢ P'"M“' - fous propterea civenlus EHZ secabitvectam 4B ; secet in M, N pusctis,

Jos etiam sust (TU- 3) H,ma o v otsuper NB describatur quadratum NBOIT, et compleaturrectan-
Lioces, m;méulum IX4d = I gulum ANIT6. Quoniam igitur nequales sunt M4, AN, etizequales
(R ; Ostensae sunt 4.4, AB, aequales erunt AM, NB. Reciinzn-

o
et quadrato ex A1b Gﬂlfl“::,, '"'m igitur AN NB aequale est ipsi NAXAM, hoz est <1l
ex KB, o quidras® adifl o 3b. Cor.) rectangulo EAX AH, sive rectangulo X 4. Rectan-
s ex EX, IEb e qld""’f"a;ﬂy gulam vero ANXND est ipsnm AIT, ost enim JIN_:NB.
.. Ergo vectangulum AIT aequale est rectangulo I'Xd. Iginm:

poa maior st ipst 1B B 5
seccundum datam rectam 4B dato 'Y rectangulo aequale

L, circulas I ”‘“" e i
. m i

o A (1L, 36 aequle EE Ly

naugu"’ IX4

ot factum &% §
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WETe $ag OpOAOYOUS aUTEY Thevpds Rwi mapaligiors
elvar al Aownai 1ay toiywvoy micvpai €n’ i Sing
dooveat

"Eotw dvo voiywva va ABI, AT'E, td¢ J’vo id.ev-
osc 1eg BA, AT taic dvoi nAevpais valg I'd, JE
avadoyoy éyovra, we pdy vy AB npos 17y AT ot
v Al mpos vy AE, napdliqiov Ot viiy piv AB
o AL nijy O Al v 4B Aéw ou 31 evdeicy
éviv BT o T'E.

'Encl yap megdrdyioe dovey i AB x5 AT wi
els avrag ipminvoxey evdeia o AT, xaé ai redict
yovies ai vno BAT, A4 foas didyjdess eioiv. he
sa avrd & xai ) v I'AE v v ATA éoviv iy
wotre xai 14 vne BAT v vo I'AE éotiv ioy. Kui
insd dto wpiywve ot 1@ ABIL. ATE piav yuvier
1y npog 1w A qug yovic o ngoe To 4 ioyy ey,
mepl & t1dg foag yuwviug Tdg mlerads dvdlioyow, s
w5y BA ngos 1iy AL ofizog vijy I'd npoc 14y JE
loopuvioy doa éotl 706 ABT vpiywvoy v ATE vp-
yurw* ioy doa i vnd ABI yuvie Ty vae AIE
"Edsiydy O xei 5 vno AU v vno BAL oy ok

neungulmn AIT applicatum est dcﬁcnens quadnto BII, quod
facere oportebat.

Obs. 3. Dhta vecta 4B, et rectilineo, per hanc proposi-
tionem ot observationom pracoedentem habeditur NB vel NI
latus quadrati, quo deficit rectangulum AIT rectilineo daw
sequale, et secundum datam rectam 4B applicatum. Pro quas-
titate iucognita NB vel NIT ponaur y, unde 40O—=ABXy:
" et NO ~y,, ergo AN=ABXy—y4, vel I'XA=ABXy~Yr
Atque haec en prima sequationum affectarum quadrancanie
species sou formas, quam ex bac Prop. 28, solveruat geomess




~~ s

o ol

L g
* bentiay ita ut homologa eorum latera et parallela sint;

reliqua triangulorum latera in directum erunt,
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drer ai doonai 1er vy 3
boorrer. e . '
“Eore & toirers o A1 £ Sint duo trxa.qguh ABT'y, AI'E, t?lm l'atera B;?,
. Em' e B v AT duobus lateribus I'dy AE proportionalia habentia
’.“.‘m" B4, Jl"ui; J('am" ut AB quidem ad AT ita AT ad AE, parallela vero
'“"?‘;" ‘l’"‘v"j‘z"’:ﬂ” sit AB ipsidI, AT vero ipsi 4E; dico BT in dire-
vir F spos op AL wmiol' oy egge ipsi TE. -,
o 4L 1wy b Al G iy .
wary 1 BT vy I'E- ' " Quoniam enim parallela est 4B ipsi AT, et in ip.
"Bnai pop mpeditiht 01" gag incidit recta AT, alterni anguli BAT, A4 ae-
o) qTe; T Rt’ﬁ”ffr-’ quales inter se sunt (I. 2{.) Ex eadem ratione et JE
ywrict & ve BAT, J[Jl'lf 4 ipsi AI'4 est aequalis; quare et B.AL ipsi TAE est
 ovis O s gt ”‘E‘*I'"-‘-" aequalis. Et quoniam duo triangula sunt 4BI", ATE
/8¢ unum angulum ad 4 uni angulo ad 4 aequalem ha-
g oo Q:',wa' fn ‘w['}? bentia, circa aequales autem angulos latera .proportio-
er 05 " .lpli)""“{'?“ flalia, ut BA. ad AT ita I'd ad JE; aequiangulum
i de rag ioes ,.,m,-.u;fw:«'“ ;St (Vl 6.) triangulum ABI‘, triangulo JT'E; aequa-
o BJMWI"A”"’.W‘!,' is igitur angulus ABI" ipsi ATI'E. Ost.ensus autem
L e i AT st et AT ipsi BAT aequalis; totus igitur AFE
h?:' '::f oo ¢t S0P ducbus ABI', BAI' aequalis est. Communis appo-
p e g
'1;0"1‘,’.' P m'"é;w Aldges .
veteres, inveniendo quantitatem incognitam NB, vel NIT per
applicationem rectanguli date rectangulo aequalis secundum

Loy

sty 1 46257
roctangolam an op , datam rectam AB et deficientis quadrato. Et ipsa etiam ro-
: gula, qua_ad solvendas aequationds huius formae utuntur ve-

\

sote wai f oni BATE

facert aPOﬂ R J, 65@“1‘ K A
Obs 3 Dann el 25 Centiores, ex huius Prop., 28. constructione, vel, qubd idem
csem o ObserTIwes . 45 e, ex constructione in Obs. 5. ad IL. 14. allata dedaci po-
Jarus |.dndp g I test (Whiston. Cor. 2. et 5. ad VI. 28.). Obtinebitur nemps
'
3 i HE P-4
o ¥ HE=AE—BZ==I—d, ot KB=5-=~5—, et ob KI—=AA=




-

1} ELEMENTOROM

iga 7 vno AIE dvel vaic vnd ABT, BAT iy tow. ‘
Kotyy ngosxeiodw o o6 ATB- ai dge ¥ AILY
AlB aig v BAT, ABT, AT'B ioas doiv. '4ul
«i o BAL, ABI', AT'B Sveiy opduis iom s |
xai ol vné ATE, AI'B doa dvaiy opdai; iou sov.
Hgog Oy v eveig v AT, xal v spis avrs o
peiw 16 T, o evdeive ai BI', T'E, py i téevic
mioy xeipevar, rog ipelys yoviag tag vao AlL
AT B duvaly opdais ious mowvery: i3 evdeics cp:
dviiv 1 BI' vj T'E. "Edv dga dvo, xai 3¢ &is.

NPOTAZIS i

"Ev toig igotg xvxdotg i yuwiae vov cvior iopy
[% - h s 4 2!
dyovos vuig nepipepeiais iy Wy Sedyuaorr, &y ¥

!;, erit IEq:KIﬂ-KEq=(.’;_B)q _,_(5-_;_‘_1)q £ U=
AR AT =g :"—-r;il’; bine N.to=INr-l4=
im— = () (2 - (Er= (%)

5
—I'X 4, uade NB:AB—NA:%V((‘% )q—mﬂu «

sodem modo NA=:’2—B+V(<-ATI")"— ' 4).

PROPOSITIO XXIX

Obs. 1. Quod primum semsum huius propositionis 3
net, facile ille intelligetur ex ea explicatione, quam in Obs
e ad VI 27, de simill expressione attulimus, Nempe
Prop. 27. 28. de defectu, in Prop. 29. de excessu sermo &
vesque ita into]ligcnda erit: Si linea aliqgua AB pmducuur o
pnuctem aliquod O, tumque super 40 constituatur p:n‘luel"'

gmmum 45 excedans figura parallelogramma B&, ¢ baes
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natur AT'B: anguli igitur 4T'E, JI'B‘ip'sis DAL,
ABLs AIB aequales sunt, Sed (I. 32.) B 1!, ABI'
AI'B duobus rectis aequales sunt; et ipsi AI'L; 41I'B
igitur dudbiis rectis aequales sunt, Ad quandani igi-
tur rectam A et ad puncwini in ea [, duse reciae
BI's I'E, nou ad easdem partes positae, angnlos dein

ceps AI'E, AI. B duobus rectis ,acquales faciunt; in -

uirectum xguur est' BT ipsi I'E (l 14): Sii |gnlur duo eic;

PROPOSITIO XXXIIL (Fig.00.)
In aequalibus circalis anguli eandem rationeim ha.
bent . quam: circumferentiae quibus insistufit, sive il

ipsa fignra BS excessus dicituf, isgue excassus in hac propos
sitione 20, similis ésse debet dato parallelograimmo 4, et to-
tum paf:lleloonmmum A% debet aequale esse spatio dato I
Caoterum etiam hic duplex solutio locum habet, at posterior
~ tum priore eodem redit.
Obs. 2. Si datum istud rectadgillum 4 quadratum l‘uem,
- probléema sic efferetur: Ad datam rectam AB dato rectilived I
séquale rectangulum applicaro excedéns quedrato (Ita Whiston
in Cor. 1. ad VI. 29. et Rob, Simson in Not, ad k. 1.) Alifee
ita: Datam rectam AB producere ad punctum aliquod O, ita
ut recnngulum' ¢ontentum éeghe"iuf intet hoc pnncium ec
Juncta extrema rectss 4B interceptis aequalé sif spatio datos
ha Phyfnr. refn expnrm!, qui étiam hic i casa hoc¢ panticu-
- lari subsietit. Vel étiam? darta AB différentia latéruni rectan-
guli, ipsogue rectangulo magaituding dato, invenire laterd.
Vid, Rob. Simson. ). c.  Erit aatem spatium datum , cui aws
gualée feri debet recrangitlum, vel (uadratiim, vel non.’ Priore
¢asu problema solitifisy ést sipra in Obs. 4. ad 11 11, Po-
stevioris casum particularém, quo spatinm datuth ast vectaus
Evdid. Elémant. P, I% v
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mooe Toig xévrgore, #dv Te Eog Tals Tepipepeins
vor feBraviars &0 0 xai of topcic (are seog soN;
XIVT0018 CUVIOTA gLevoe *).

i Flotwoay ico1 wvahot oi ABI, AEZ, xei mec:
piv toic xévrgore avray toic H, O yuvia Eoxwoer
«i *'no BHI', EOGZ, ngos Jde suic mepupegeiass o
t10 BAI, EAZ: Aiyw o1t lotiy ug 9 BI nepigépen
npoe 15r EZ nepupépertay ofitug 5ve vsvo BHT yus:
npds 1 vno EOZ, xai 1 vno BAT ngos vy om
1247 xai &ti o HBT vopevs mgos vov OEZ vopsé:

1) Verba, quae uncis inclusimus, Rob. Simson. omi-
tenda censet, utpole imperiti cujusdam additamentum. Scxr-
burgh. etiam iudicat, haec verba absurdam continere notz
e margine in textum receptam. Et reapse, quum ex IIL 10
Def. nuili alii dentur sectores circuli, quam gqui ad cemr:
constituti sunt, superflua certe sum haec verba, quibus inse-
rendtis praecedentes anguli sive ad centrum, sive ad circumfe-
1entias insistentes occasionem dedisce videntur. Jn Cod. :
omma, quae de sectoribus dicta sunt, nec non Corollanium
mann ahena vel inter liveas, vel in margine exarata sumt vo-
cabulis contractis, Hinc Peyrurdus iudicat, in Praefat. ad Torm.
I. guoniam Rob. Simson. in Ed. Angl. monuerat, pariter
Scarburgh. additam esse hanc sccundam. Propositivais panes,
quae moram saltim afferat, Eadlidi et nusquam in sequent-
bus adhibeatur, a Theone ipso referente in Commentar. &
Puol. Mspily aiveatis p $0. Ed. 1555, ubi ille: du & »
i doow xixdov zopsis moos dhdyiovs &laly, o6 of yerwiar, 5
or Sedinaoe, Oidsxrar nuly &v ti ixdooe rav oroszEiwy R
t@ Tihse Tou Extov Feghiov.

gulum (gni pariter ope VL 13. et VI. 17. vel ope II. 1. &
priorem rcduci potest) exhibet Rob. Simson. in not. ad Vi
24,, et solutionem similem ei, quae in problemate simili ::
VI, 28. habebatur, in huoe modum affert. Sit data recus 5.
(Fig. 39t.), datum antem rectangulum sit id, quod rectis |
4 continetur? oportet secondum dstam rectam AB dato rectsr
gulo I')X4 aequale rectangulum applicare cxcedens quadrai:
Ducantur AE, BZ ad rectos angu]oﬂ ipsi .AB_. et ad coninr
sias ejus parios, quarum AE aequalis sit ipsi I, et BZ rec
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centra, sive ad circumferentias insistant; adhuc etiam
et sectores (quippe ad centra constituti),

Sint aequales circuli 4BI'y, AEZ, et ad <entrd
quidem ipsorum H, @ sint anguli BHI, LOZ; ad
circumferentias vero anguli BAI', EAZ; dico esse
ut BI circumferentia ad EZ circumferentiam ita au-

gulum BHT ad angulum EOZ, et angulim RBAl
ad angulum EAZ; et adhuc sectorem HBI' ad secs
torem 6FEZ. :

4. Tungatuar EZ et bifariam secetur in I, centroque I, inters
vallo IR descgibatur circulus, occurratque rectae AE rursus in
H, et iungatur HZ, et ad AB ducatar I£ parallela ipsi AE;
ocourrat vero circulus rectae AB productae in M et N, e
super BN describatur quadratum NBOII, et compleatur rectans
guum ANIT6. Quoniam igitur angulus EZZ in semicircalo
aequalis est angulo recto BAB, parallelae erunt AH, IfZ: de-
quales igitur sunt AH, BZ, et rectangulum EAX AH=F.1
XBZ h. e. rectangulo I'){d4. Et, quoriam acquales’ sunt
MA, AN, ut et A4, AB, eruntet M4, BN aequales, et prop-<
terea rectangulum ANYNB=MAX AN= (1lI. 35.) BAX
AH=TIXd4., Rectangulumi igitur ANXNB h. e. ipsum AT
aequale est xectingulo I'x 4. Secundum datam igitur rectam
AB dato rectangulo I'Xd aequale rectangudam AIT applica-
tum est excedens quadrato BIT. Quod oportebat facere.
Obs. 3. Data recta linea A8, et rectilineo, per hane
propositionem et observationem praecedentem lhabebitur N8
vel NII latus quadrati, quo excedit rectaigulum datum_
ANl secundum datam rectam ' AB applicatum  Pro quan-
titate mcognita NB vel NIT ponatur y, unde /O0=ABXy, et
NO=yq, ergo AMI=ABX Y4V, is ¢.PX A=Al Xy~19q. Pa
riterqye, si ponatur AN= = A1ll=y, etit BN—x=AD\ unde
AII=ANY BNz=xq=-x X .78. Et has aequationum quadratie
carum affectarum species ex hac Frop. 29. solvernnt Geome-
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Keiodaoay yip 75 piv BT sizpupepein iour nave
ro iEfe oogdymorovy i I'K, KA, s5 0¢ EZ suep-
gspeie i oowdymotovy ol ZM, MN, xai éve-
Letydmcay o HK, HA, OM, ON.

'Enst ody ioat sloty ai BI', T'K, KA sepupipesar
«hiyhwe, iouwe elot xai ol vno BHI, THK, KHA
yoviue craghag ooandacioy doa doviv vf BA mept-
gigewe 19 BT, vosavianiacivy dove xai 1 voro BHA
jovia 13 vao BHI. Aw < evid &) xai ccamia-
oiwv oty 7 EN sepgpépere w5 EZ, toocvra-
stuciny foti xei 4 vio EGN ywvia 17¢ vao EGZ.
Fi dpa ioy ditly 1 BA nepipépea 7 EN mepeqe-
¢, ioy 2oti xal yuvie 5 vad BHA v vne EGN-

irac veteres, inveniendo quantitatem incognitam BN vel 4N
yer applicationem rvectanguli dato rectangulo aequalis secundum
datam reclam AB et oxcedeatis quadrato. Et ipsa etiam re
gula, qua ad solvendas aequationes harum formarum uzustuc
vecentiores, facile ex huius Prop. 29. coustructione, vel, quod
idem est, ex consructione in Obs. 4. ad II. 11, allata dedua
potest simili ratione ac facturn est in Obs. 5. al V1. 24, En

nempe EN:V((%E)‘L}-P)(J)—?, et JN=V((%€)q

1
+Ix 422, cr. Whiston. Cor. 2-5 a2 VI. 29,

Quum itaque haec problemata in Prop. 28. et 29. contenta
sint maxima utilia, et in solutione sliorum problematum sae-
pissinie adhibita, maxime etiam in libro decimo Elemenioram
Euchdis et in Conicis Apolloiii, ubi applicado 2u. ad
Ellipsin, 29 autems ad Hyperbolam spectat, Rob. Simson
jure ecuset inscite adinodum ab Andr. Facquet et Ciand. De-
chales in iis, quas dederumt, Clementerum Editionibus has

' propositiones omissag esse, ek insulse admodum ab ns dich
nulling fere wsus esse. Cacterum yide sdbuc ad cuicem

V1. Prop. 51.
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Ponantur enim circumferentise quidem B sequales
quotcungque deinceps 'Ky, K./, circumferentiae vero
EZ aequales quotcunque ZM, MN, et iungantur
HK, H.l, OM, ON.

. Quoniam igitur aequales sunt circumferentiae BI,
FK, K.l inter se, aequales sunt et anguli BT,
I'HK, KH inter se (I11.27.) Quam multiplex igitur
(st circumferentia B circumferentiae BNy tam multi-
plex est et angulus BH.{ anguli BMI'. Ex eadom
ratione et quam multiplex est circumferentia EN cir-
«umferentiae EZ, tam multiplex est et angulus EON
anguli EQZ. Si igitur aequalis est circumferentia B
circumferentide KN, aequalis est et angulus B

RROPOSITIO XXXI,

Obs. 1. Plleiderer monet in sch¢d, mss, §. 306, proposi-
tionem 31. iucongrue a VI.20 cum gua proxime cohaereat, se-
juactam, et propositionibus 27+30 minime ad cam pertinenti-
bus sabiunctam esse, ]

Obs. 2. Rob. Simson, ohservat, in demousnatione bis
omissam esse inversionem ope Prop. B. V. vel , ut vulgo ha-
bent, ope Cor. V. 4: faciendarn. Ita enim demum demonstraty; nem,
ope V. 24. rite procedere, unde et Clavius ea inversione usu®
sit. Nemipe ita habere debet demonstratio : Ut I8 ad Bd, ita
fism‘n ex I'B ad figuram similem et similiter positam, ex B.f,
et invertendo (B,V.) ut B£ ad IB ita figura ex BA ad figu-
Tam ex I'B: unde (V.24.) ut B4+4-TI'4 ad [B ita figurae ex B.e
et I'4 ad figuram ex I'B. Aequales autem sunt BA4-I'4 ipsi
IB: unde (‘;". V.) Ggurag ex Bd et I'4 acquales equnt figua
tae ex I'D,

Obs. 3. Propositio VE 31, gensraliorem regdit propo-
sitionem 1. 47. etin demonstrationg priove ex praemissis ab hag
independentibns sistit (I_’ﬂciderer'l_. c. §. 306.),

,Obs, 4, Converti quoqua potest haec ngosilio ealem,
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rut & peifoy éoriv 7 BA nepipipee w35 EN nezpepepe-
wg, peilay ol xul 3 vae BHA ywvia g ose EON
sovicg gal thiacoy, Edioopy* Teoodpuy O CvTey pe-
yedor, Svo gy siepipsoetay suv BI, EZ, do 8% yu-
.véy 1oy vao BHI, EQZ, cidynvas s5jg piv BI
stepiqepeius 2ed 17e vao BHI yovieg loaz; wolle-
alaoiwy V), 4 ¢ B ucorgiosa xai 1 vao BHA yoo-
vie, 145 0 EZ ncpqeoiiag sai vic vnd EQZ ype-
viag, 3 ¢ EN meprgivetn xai 1 vao EON yavie
xui dederxvae. ot of vuseiyse 1 BA szpigépsia s

[

EN negrgepeias, vaepiyee xai ) vno BHA ywviasys

1) MHic inserendum Roh. Qmm\n G rvys inre censet, col-
lat. in V., 5, Def. verbis: xad’ dxorovory woilaTlaswoucr et sn-
pra in praeparatione ad demonstrationem voce: osaidymorern

ratione ac I. 47, Practerea ope VI, 31, deducta quoque ex 1. 47
problemata generaliovem formam indnunt. Cf, Pleiderer. L.c §
305. Clavius ad h. I Tacquet et VWhiston. in Cor. ad hane
plopoutlonenl.
~ Obs. 5. Denique notabimus, Austino omnes propositiones
2731 spurias esse videri, non quod ipsarum utilitatem neges,
quam potius de propositionibus 27—~29 agnoseit, at non suff-
cere putat ad eas Euclidi vindicandas, sed maxime ob usum
vocis #/dos alias apud Euclidem non occurrentis, de qua dixi-
mus in Obs, 3. ad VI. 20, et quod demonurqtionmﬁ copcatenatic
suter VI, 26. et VI. 32. quae inter 3¢ cohacreant, abropta sit,
- Praetevea VI.30. adco facile ad 1h 1{. referri, uteanonopussic
Denigue, gnoad VI. 31, patere (it is evident) omaes fguias
similes reciilineas descriptas super quibusdam rectis ad sec in-
\'l"C;'l'H in eadem 1atione ¢sse, ac alias quascunque similes fizu-
ras rectilineas super iisdem rectis descriptas, unde ves facileer
1. 47. couliciatur, Nobis turbatus quidem ordo propositiopur
\-igl;gul',' oniues autem has propositiones 25—-51 spurias esse,
vix adducimur, ut credamus, ‘



LIBER SEXTUS, K18

angulo EGON; et si maior est circamferentia B [ (ir-
cumferentia EN maior ‘est et angulus B/I.[ angulo
EOGN; et si minor, minor; quatnor igitur existenti-
tibus magnitudinibus, duabus quidem circumferentiis
BI, EZ, duobus vero angulis BMH [, KOZ, smupa
sunt circumferentiae quidem BF, et anguli BHI
aeque multiplicia, et B.# circumferentia et BH.f an-
gulus, ipsius vero EZ circumferentiae et ipsius Q7
anguli et EN circimferentia et KON angulus; et os-
tensum esty si superat circmnferentia B.f circumferen-
tiam E N, superare et angulum B//./ angulum EON
et si aequalis, aequalem; et si minor, minorem esse ;

PROPOSITIOQ XXXII,

Oba. 1. Rob. Simson, monet enunciaum propositionis
VI, 26. non esse satis generalem, sed cam ¢o etiam sensn sumi
posse, quem indicavimus in Obs, 4. ad VI. 26. Addit, fone
ctiam aliam fuisse demonstrationem pfopositionis VI 26. di-
rectam (diversam ab ea, quam Clavius haber, vide Obs. {°

ad VI, 26,) Deinde exhibet aliam paulo breviorem demonstra- *

tionem propositionia VI. 32, in hunc modpom: Sint duo tri-
angula 462, ZHr (f 398.) quorum, duo latera 48,6Z duo-
bus lateribus MZ H[ proportionalia sint, sc. sit ut 40 ad
6Z ita HZad HI'; parallela autem sit 6.4 ipsi HZ, et 6Z ipsi
HI': erit AZ ipsi ZI"in directum. Ducatur I'K pavallela ipsi
ZH (1. 31.) occurratque rectae OZ productae in K. Queniam
igitur utraque 46, I'K parallela est ipsi ZIF, erunr et 4O,KI"
inter se pacallelag (1. 50.). quare anguli /6%, Z& T sunt inter
so aequales (1. 29.) Estatem A0 ad €Z ut (ZI1& ad 111,
h. e. (1, 33), ut) FK ad KZ; et sunp circa aequales angulis:
ergo (VI 6.) acquiangula sunt 6%, FKZ wiangula, et prop-
terca angulm AZO. aequalis cst angulo IZK, cst antain HZK
tecla lineas igitar A% ipsi 12 est in divectum (1. 11} Ope
buius propositionis, deinde. VI, 26. iia demousitat, Si dugs

o®
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ad HI; erunt 42, ZI in directym (V1. 32.),

31 . r:;.i;nqzu'rouun

a0 EON: xal o foy, i'm] xeed &l lla'oonv,'llémr
{onty dou wg Bl negcq:egem ngoc oy EZ, omm
tn6 BHI yuvie mgog vy vne EOZ LA xw
o) BHP ymwa sgoc vy vnd EBZ oftws 1
BAL 008 11;v 16 EAZ, dtadaviay ;«m éumpa i
n(mg' Xt 0F @on g BT seoupépaia qpoc wy EZ
mmrﬂgeuw otfrwg 116 U0 B}ll’/(-ma ngos Ty £10

'.L()/l, xai 7 v1d BAI g0 v vﬂo EJZ.

Lv dou T0ig iovis xuxhots ai yuwuu T LU
r/ovm Aoyov tuls mepipepetsg, iq; ay f; Irxcor it
¢ 71908 70“‘ %évTools, &6y Te TT00S Tals TeoN] HOL;
(ot p“eﬂmlac. "Oneg &dar Jeiiue.

-

pavallelogramma similia et similiter posita communem bidoe:
rint angulum aut anguloa ad verticem oppositos; erunt siioum
dnmem m recta linea. Primo Labeant parallelummml 4TS
ALZO communem annudum BAd, sintque simiha et similuet
posun, erunt JBI‘A, AIsIO circa eandem diametrum Produ:
cantur enim EZ,I‘ 7 ad H,K et iungantur Z4,2[. Quonian
)gnur similis sunt 4BI4, AKZ9 pnull.loanmm, erit 44 8
AB, ut 64 ad AE; quare rohqun 49 erit ad reliqum B
94 ad 4B (V. 19. Cor.) Est autem 48 aequalis ipsi Z6:5}
ipsi T'H, at AE ipsi 6Z. Ergo ut ZH ad I'H in 4846
ot parallelae sunt ZH, I'H ipsis 46, 6Z; et wingh #4
ZHI‘ ad unum nwulum componu sunt im punco Z; ‘P""
etunt AZ, &’I‘ sibi ipsia in directum (VL. 32.). §ocusdor ™™
paullelunlammnKZH[‘ OZE A similia ot similiter pO”"-
5e.mlque angulos KZH, EZO ad Verticem oppoutol- et
‘!umcux AL, L sibi i lpnl in direotum, Quonuﬂl ein P
valleias sumt 40, 62 lpsu ZII (HFT, ot est 46 d 62 ut 28
Obs. 2, Clavius monet, ut vera sit pmpomw VI3
dua jsta, de qu:bua sermno est, u'unguh 3 ita_ secundum ¥ i
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est lgltnr (V. Def.5.) ut circumferentia B I ad circunile-
reutiamn EZ ita angulus BHI[' ad angulum EOZ.
Sed (V. 15.) ut angulus BAI ad angulum EGQZ ita
angulus B/]F ad angulum KEJZ; duplus enin uter-
que utriusque; (111. 20.) ut igitur cizcum(erentia BI™ ad
ciccumferentioam EZ ita et angulus BH T ad angulum
EOLZ, et augulus BAT ad angulum EAZ,

In aequalibug igitur circulis anguli leandem habent
rationem quam circumferentiae guibus insistunt; sive
ad centra, sive ad circumferentias imsistant, Quod
oportebat ostendere. ‘ )

angulum composita esse debets, nt uterque anguborwm a late-

ribus proportionalibus comprehensus algernus it illi q--vulo,
secundum quem triangula componuntar,

PROPOSETIO XXXIIk

Obs. 1. In pracparatione demonsteationic loco, arcunm
TK, KA arcui BI aequalium anguli F'HK, KH.4 angulo BHI
sequales popi possuut inberi. Modum hoc faciendi immediate
docet [ 23. Modus prius faciendi nigitur IV, 1; Il1. 28, imme-
diste sutem non exponitur, nisi addere velip ut IV, I. Cor
(PReiderer.) .

Ob s, 2. §j in parte secunda propo-itionis sectores occurrant
semicirculo aequales aut maiores, bisecando illi facile ad sec-
tores minores semicircylo reducentur. Cacterumi angulos gib-
bos etiam per demonstationem partis  primas nog excludi
posse diximus ad I[f, 20,

Obs. 3. Ex hac propositione sequeatiy adhuo derivan-.
tar Corolhri.a, quae sunt apud Clavium, Tacquetum, Baer-
manuum, Plecidereriim, aliosque. 1. Ut est angulus ad cen-
tfum ad quaguor augqlos Test0s, ity arcus isti angule ayblensus
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Aéyn ) ots kel wg 5 BI' swegupégeia swpog sy EZ
nsptgégstuy obtwg 0 HBI vouevs mgos vor OEL
Toptca.

‘Eaeletydacay ydo oi BI, I'K, zat dgdivies
éni wiv BI', T'K sepupegeriv vay =, O oppeion,
dnelevyduwoay xwi wi BZ, EI, IO, OK.

Kei insl dio «i BH, HT vot veic TH, HE,
ioos elol, xai ywvias ioas meguyovor xei fuos 4 Bl
vij I'K loviv ioy, xai ivov éo1i?) xai o BHI w-
yovoy v HI'K soyuvw, Koi inse ion dotiv g Bl
wsgupépsta 15 K mspupegee, xet 1 Aoty g sis 97
ooy ABT zimiov meagépaia oy éovi vy howmy 1
&ls TOV avToy xUXAOY HeQupepeiq 3) wgTe ¥ui yoria
vno BET <jj vmo TOK lotiy ioy: Gposov dea ioni
26 BII vpspa v T'OK vpgpicre xai elow iniin
eWdauyv oy BI'y TK. 'Te 8 ini iowy evduw?
opota Tupuate xvxday foe dAirfdors Zovive ioov Lo
ot w0 BET tpipa vwi TFOK cpsdpare "Em s

‘xei 70 BMT tolyovoy v4 HIK soryove foor

okog doa 0 HBI wopevg odw vei HIK wopdi 100
lotiv. Ad vd @t 07 -wal 0 HK. 1 vopevs iurs

1) Peyiardus in Praefat. ad Tom. I, aits ,, In textu gre
manuscript 190 vel Cod. a nequaguam agitur de arc ruo
sectovibus in wltima sexti libri propositione, Manus aliera
inter lineas et in marcine manuscripti exaravit omnid que
sectores pertinent, et quidem, ut in lect. variant. addit, ““‘l’
bulis contractis.**  Quum igimr postea ad Cod. a pravoc
Peyrardus , id saltin do lectione ista ad x_narginem notala I
telligi debet. «

2) ]"rn: ioov dpa forl (tlod vulgo habent, legmd“m eise:
xal iooy forl vect¢ monet Rob, Simson. i '

3) Ia leg. Gregoring, cuius lectiopem hic ‘f,’“"'".'“":
Peyratdus ex Cod. & habet: xaiy doezi o ierov olox ’"'.,L
wepuplosia {om fotd T ow T3] &6 Tov Ghoy xixkov R

ad totam peripheriam, et vice versa, Vel ¢tiam, angulti
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A P '
MZ{:::&::?L:;?:'L Dico et ut circumferentia BI' ad circumferentiam
sapic. %7 ita sectorem HBI ad sectorem GEZ.
w[;::"g';"ﬁ;xﬂ: " :i r:‘ lgnganmr enim BI', T'K, et sumptis in circumfe-
& lcﬂr'ln?m',uidﬁw?:'ﬂi‘.mm BI'y 'K, punctis =, O, iungautur et BZ,
o . Lt 2r, ro, OK. {

. A“"“’“}' ¥ o BH,Hk:  Et quoniam duo BH. HI' duabus I'H, HK
e s, wi pevie; iso; wxpwigequales sunt, et angulos aequales comprehendunt ;
s I'K iotiy ioy, wi im ot basis BI" basi T'K est aequalis et aequale ést etiam
purer 0 HIK gy Kimitriangulum BHT triangulo (I.4.) HIK. Et quoniam
sopgipun 1) [K npuqe w1 2equalis est circumferentia RBI" circumferentiae K, et
dier ABT winior sugiv ind ¥eliqna ciccumferentia quae complet totun circlum
d; 1o avroy saier nege e A BT aequalis est (3 Ax.) reliquae circumf{eventiae quae
wno BT o o I'(}Kg‘u)via_r.#n‘udum circulum complet; quare et augulus BZI an-
v BT spipa m mxg‘ug'amfis‘llo T'OK est aequalis (111, 27.); simile igitur est (1L
wousy wir BT TK I t o Def. 11.) segmentum BEI segmento [OK ; et sunt
Suva tur e woaier i ks SUPET aequales rectas BI', ['K. Sed similia scgmenta
devi 10 BET wripa 08 circulorum super aequales rectas aequalia inter se sunt
(1L 21.); aequale igitur est segmentuni BZT segmento
TOK. Est autem et triangnlum BHT' triangulo HIK
aequale } et totus igitur seclor HBT 1woti sectori HT K

sci 1o BHT roipere 13 HL%
sioy aga o HBI vopw‘.‘&l"‘ﬂ
iovr. du i oo by wid A0
ad centrum est ad angulum rectum, staarcus isti angulo sub-

i L dTm Lo
-u:ln;(?';&;“v:gihn q:;m g temsus ad quadrantem circuli. 2)Diversorum circulornm arcus

sectorious i ulima sent libn F’Wf: qui asquales subtendunt angulos, sive ad cenua, sivead peviphe-

infer lineat e in m":i“d g f,‘,:«.m‘ tias, suntsimiles. Et vice versaarcus sinules aequales angulos sub-
ineat, ¢ ey’ . A . ) . ]

:7::’::.‘::.“ (;:uun ig ?“":; tendunt, ubi nempe similes duvrnm circulotum avcus dicuntur

Peyrardw, id sltio d¢ leciume b0 4O

teliyg debet.
) Pro: joe dga irl

. 1y qui ad inr.egras civcumferentias, guarom partem constitauni,
) N ..,
candem utrimque rationem habent,. 3) Duae semidiametti’ 4

concentricis pevipheriis arcus auferunt  similos. 4) Hisc

) gu}"l w(

nel ipey dovi recie monet Rob. 9% T .
il e Intiititar vulgaris ratio angulos metiendi per arcus, 9" illos
u ey . . . . | . . i
Pevrardus a:; Cod. 3 habet: wit 87 ",‘ tubtendunt, Si enig, datis tota circumferentia cuias °"‘;$0
xepupipuen iny sorh 0 i gew®”  civeuli divisa in certum numerum partinm acqualinat v. ¢ O
’ u‘iomw‘lur

om 557 qui gradus vocantur, disquititur ope instrumenti gO

of totats peripheriam, & vict
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vov FIKT, HI'B inos doviv: of wgeis coa wopsis ¢
HBI, HIK, HK 1 isot dddydoss eioiv. did i avn
9 xui i, OEZ, OZM, OMN voucis isot aihrios
daiv ovcaiuoiuy doa dotiv of Bl meprpégers 1r
BI' nsoupepeine, tosavtunducsiov ot xai ¢ HBA
) . ’ « €
Topeve 1ov HBI topéwe. Aid vd uird 84 xsi sow
stdagiwy dotiv if EN nsgupéosta ofs EZ neougsorios.
too0uviestdaciov fori xat 6 OEN roueve voif OFZ
g Ab] - v . 3 * ’ - -
topévg. I doe ioy doviv  B.A meprpégna 7 EN
steptqegeiu , ioog foti wal o HB.A vopsvs 1w GEN
sopsit xei & vegiyes §; Buluweprpioews vijc EN nepr-
qeosiay, tizegdysi xai o HB 1 1ouevs 100 OEN vopéns
1 ase s e 73 ‘ () -
xat & éhiernet, iddeinet, 1easdowy &) eviwy pepeday,

-dvo piy wiv BI, EZ asoupspa:dv, 8o diver HEL,

OEZ topéwmy, sitynrat lodwre sollwiiniow ) 10 Wy
BI a:pupegeiag, zai w09 HBI soniwg, e B.Aar
owpfosa xat ¢ HB.I vopsvg, vi¢ 08 LZ nsprypepees
xal 10v OFEZ vopiug lodng nodderidaa ), 1e EN
srepuyipate xai o OFEN voueve, Kui dFédeonru judl
vrepiyst o} B megeqigeta w'c EN meprqpepeibs, vt
fyes xat 6 HB.I topcvs 300 OEN vopéng wai & il
ioog* x«i & éi).s:"rst, eingr oty dou we Bl e
(mp‘gtl“ ngos’ w5y B4 ovtw, o HBI vopevs 7!00\
wov OEZ vopia,

1) Verbis: joanes nolla'r).auuz addenda esso: & {ropy 6
monet Rob. Simson.

.
quot gradus sint in duobus arcubus .circuli alicuius, paet po
VI. 33. ratiouem angulorum, quos hi greus subteuduat, &
uamegs exhiberi posse. Et si unus angulus counsideratur, ¢
sumerus graduum in arcu ad eum pertinente inveaws o
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squalis est. (2. Ax.) Ex eadem rationeet sector HK £
trique ipsorum HKT', HT'B aequalis est; tres igitar
ectores HBI, HI'K, HK. aequales inter se sumt. .
imiliter et sectores OEZ, BZM, OMN aequales fir.
er se sant; quam multiplex. igitur est circamferentie
B4 circumferentiae BI', tam multiplex est et sector
H B/ sectoris HBI'. Ex eadem ratione et quam nal.
iplex est circumferentia EN circumferentiae K7, tam
multiplex est et sector OEN sectoris OLZ; si igitur
aequalis est circumferentia B_{ circumferentiae; EN
aequalis est et sector HB.A sectori OGEN; et si supe-
rat circumferentia B_{ circumferentiam EN, superat et
sector H B sectorem GFEN; et si deficic, deficit.
Quatuor igitur existentibus magnitudinibus, duobus
quidem circumferentiis BI', EZ, duobus vero sectoribus
HBI'y GFE Z, sumpta sunt aeque multiplicia ipsius quidem
circumferentiae BI et ipsius sectoris HBIy circumfe-
rentia B, et sector HB.d, circumferentiae vero EZ
et sectoris @EZ aeque multiplicia, circumferemia EN
et sector GEN. Et ostensum est si superat’ circinnfe.
rentia B A4 circumferentiam EN, superare et sectorem
HRB’ 1 sectorem OEN; et si aequalis sit, aecpialem esse
et si deficit, deficere; est igitur (V. Def.5,) ut cireum-
ferentia BI', ad circumferentiam EZ, ita sector HBI'
ad seéctorem OEZ.
constat ratio anguli ad 4. rectos per nr. I.  Sit e gr. tumerus
“graduum, quds arcus habet = 45, erit angulus ad enm arcum
pertinens: & rect, == 45: 360 = 1: 8. Cacteramr loco 360
Partium vel graduum, in quos vulgo circimferentiam quam-
cungne dividere solent, recentiores Galli eam in 400, adeoque
quadrantem in 100 partes aequales dividere instituerunts 5)
Menwura  quogue angulormm circwlo  insistentium, quorum
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NNOPIZMA
Kai &jloy Ove xai vig ¢ Touevs mpos sov wop
ovtws xal 7] yuvie ipog T4y yaviay.

vertex intra vel extra circulum esi, facile habstar per summio
vel differentiam arcaum, quibus insistunr 6) Iuseqastior
circulorum arcus sunt in ratione composita ex ratiomibus m-
guloram ad centrum et peripheriarim. Denique motadsn
est, apud Clavium ad calcem libd VI. plura adhae addin
esse theoremata et problemats, quotum multa versantur i
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COROLLARIUM.

Et manifestum est (V. 11.) et ut sector ad sectorem
ita esse angulum ad angulum.

inventionem superficierum proportionalium. Et sunt quidem
illa, ut Clavius ait, scitu non iniucunda, et augeri stiam corum
numerus- facile poterat e scriptis veternm ot recemtiorum Ma-

thematicorum. At memorss, nos in Elementis versari, nolui-

mus nimii esse. 1



e

- inaequalium, et id haec fere radeunt. Euclidem sivnt (v. ¢

\

EXCURSUS
. AD
FLEMENTORUM
L. V. et maxime ad Def. 5. et 7. |

|

A pvimis inde Ticterarum in Eutopa restitgtaram tempodiber ‘
ad nostram usque astatem haud defuere Mathematici, qui in
libro quinto Elementorum Euclidis multa difficilia, obsar.,
haud satis explicata esse comtenderent, quum contra alii bosc ‘
ipsum librum pulcherrimum ingenii Enclidei foetum iudi-
varent. Gravissitna autem dubia, quae contra demonstrationes
in hoc librp obvias afferunt, ipsa fundamenta, quibus illae ai-
tuntur, $pectant, definitioned nempe rationum aequalivm wt

Borelius Euclids restitut; L. 1II, Ax. VI. et quae ad illud ob
servat) multifariam tationem et proportionem (aut, ut alii d-
cunt, proportionalitatem) magnitudinum definivisse duplici me:
do, primo quidem in libro ‘quinto, et aliter dcinde in Libm
septimo, quod ipsum indicio sit eum sibi ipsi non constitisse, i<t
fotie in primis istis definitionibus ipsum sibi non smisfecise.
Eam autém potissimum defmitionem ratiomnn aegnalium au
inaequalium, cui integer fere liber quint.is superstruatur, aemy
5. Del. V. et 1. Dol. V. osse subobséuram, nec mturam ra
definitae satis declarare aut distinguere a gquavis, alix, et o>
tissimas adeo magaitudinum proportionalium proprietates il
deduci non posse v. c. propasitiomem: si quatuor magnitudice:
propoctionales fuerint, et prima superét secundam, teriamqed
que mecesserio exceders quattam, Defectui aofem deha-
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onis 5tae et Tmae in eo potissimum lateve, gruod ea quae in

his Definitionibus de magnitadinibus , guae eandem aut non

eandem rationem inter se habeant, dicantar, non sint proprieras

prima et omnium notissima, quae istis magnitudinibus compe-

tat, qualis tamen esse debeat illa, quae delinitionem scientificam
constitnat.  Plura alia adhuc carpit in his definitionibus Thomn.

{. 017 Simpson, de quibus infra videbimus. Cousulto omivimus ob-
lectiones manifesto falsas, a Ramo, iniguissimo ille Euclidis
reprehensore aliisque factas, qur male intellecta Enclidis defi-
F LEMENT ;;Lione - in‘ guem errorem a Campano (\-idt obs, supra ad
- ef. V. 5.) inducii fuisse videntur — caluninianiur Luclidem
I)f;,__gemrz\lem datorum proportionem definire per specialemy aeqn.*
multiplicium propottionem. FEt fortasse falsa i<ta Campani ex-
positio causa fueric, our muldi primo  post litteras renatas tem-
‘pore Euclidem male inlelligerent. (Cf. Barrow. Lect. 1666,

A peinis inde T WS Lo i1y Tacquetus etiam putat (Element. Fuclid. Geos
od BorTUE DIQue W mi&:’:ﬂv‘mm_ planae ac solidae L. V. ab initio) Euclidis deliuiiiqnem
hibro quino Elemestoan B3 0y naturam 2equalium rationam sed affectionom solummodo
haod wus explicar ene 086 aliquam  explicare.  Et illam  multiplicinm  proprietatem
tppam 1brum pm’dmimiﬁ “’“‘L' adduci  vel tanquam sigm{m infallibile rationum aequa-

av

L.V, ot qanime s

s, Gramosins anen 6ot @7 liom  ut,  quandocunque ea demoustrata fucrit de gquibus-
is o libro obris i, b5 vis rationibus, inferre certo liceat, aequales eas esse: vel
tuncat , spectant, diluisadl Ms?‘":“'/ cum illius sensum esse, ut per magnitudi:es eandem ratio=
insequalinm , ot of bix fere ez f* nem habentes nihil aliud intelligi velit quam eas 4qu‘run
Bureiius Euchid e, L 185 maltiplices modo iam dicto excedant vel excedanfur. Si prins,
sersat) malnfarum mmm“i"‘?“i dc,’f“‘“slf'ﬂe debuiste Euclidem, eam affectionem on'n:lnbus et
cusl, ;mponimhum)az;m:;w-i »;r_hs rationibus aequalibus inesse. ](.l vero n.ec Eucl: ::rr: ::«:
éo, pumo quden i e T"”'fn:‘ ‘ '";“ lgquemquam flemomu‘asse. S§i -posler)us:] ru"‘:““is o
sepumy, quudipwmudtcnmmv“’t“‘: ?“‘ €m esse .dl-’ veritate !heour:namm in sensu e nulbi’ o
funie in pums lﬂ”d«ﬁmndmmlr’l“;. ¢¢plorum, minime tamen ex vi flemnuslrauonum ‘rfo s o
Fa sutem potaimum delnd = :;"’ ‘]f absoluta rationum aeqnalitate. — Taquctu.s iraque n
inssqualina, cul MK ,fmb&f?""’“"j amenti loccf sumere videtur, alinnde constare, quud.- sit ra l:"
5 hef Voot DALY .mu‘}_-.\ﬂ«‘- ‘:u,m ncquahfargt demonstrandum esse', cum.vnlgau 1.:10 :m.
delmuge sury doclanace 38t M‘?”"'?‘n cpeu de Tefiouam aequalitate necessario -:o'nmncmm v’; “,,“‘
?“5?’“[". Quam Euelides affart,. proprietatem, et vice vetsa. Lo ¢

tisimus adeo magniludiasm

deducr now pose ¥. & IO p
. ¢ Eulit, ¥ , X
proportionsles fueriat, o o L Elewont, P, 1. .

Yue meuetsamiy excedery quutis

wmm:u?ﬁ— fore yedive \~iden_lur, quag Galilaei monet (vid. phl|(‘i],‘iu ddls




522 EXCURSCTS

Quinta Giornata del Galileo dettata ad Evang, Tomiced ..
Elem. Euclid. Ital, editis & Carlieri Flor. 1769, p. 1L,
qui ita haber: Quodnam ingenium adeo felix est, w o=
sciat, guatuor megnitudinam proportionalinm aequemolup:
semper (Euclideo more) intor se convenite? Aut quis novt.
ista acquemultipla non semper convenire, etiamsi it me
nitudines noa sint proportionales? —~ Euclidis itaqae die!
assertum Theorema potius esse ait, quam defmitiosen. E
varia haec contra Euclidis theoriam dubia alii alio modo ew
tare vel refellere studucrunt. Atque ii quidem, qui aah

" Euclidis ratione habita diversam ab eo qnastitstars prop:

tionalium theoriam dederunt, huc non pertinent. Tatee o
autem, qui sua cum Euclide conciliare volaerunt, i paxsnt
perfunctorie versati csse videntur, qui at Tacquetus, Tosieh
lius, van Swinden aliique plurima ab Euclide demoss?
‘heoremata V. ¢. 7. V. 8. V. 9. V. Axiomatam fere Joeo br
buerunt, quippe quae declaratione potias subinde aligu §#
demoustratione egere putarent. Aliam deinde rationas -
lium notionem sumentes, demonstrare satezematy Euclils
notionem cum ea qna ipsi usi erant, convenire, gW =
derivari posse. Perfunctorie diximus eos in hac e Y™
essc. Negue enim hoc est demonstrare v. c. dus g
quae eidem tertiae asquales sint aequales esse inter st, S 0¥
affirmaveris, rem ita s¢ habere, nec provocare licetad Az L1
quum id, quod de duabus magnitudinibus valey nequiqte’
applicari semper possit ad duas, quae inter ma;nitudinei

tinent, rationes aut relationes. Ad demonstrandum ate® b
clideam notionem rationum aequalium cum sm notione &
venire, pletiqne ut per se clarum sumunt, datis tribu ¢
titatibus A, B, C, dari semper quartam, ad quachand'-‘ﬂ"”
tionem habeat, quam habet A ad B quod pariter sind ¢
monstratione, qua ratione illa quantitas D inveniri pouih sume”
“a rigore Euclidi solemni alienum esse videnr. 14 unes
pracennte Cimpano et Clavia, qui caeterum cun Tagd®”
hac.ve nihil commune habet, sibi permiserum Tocg®
Galilaei, Carlieri, aliique. Saccherins contra (Fuclid ah oot
naevo rvestitut, p: 111l SQq.) gnam maxime iuqn"i”m( P
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lJatum in Geometria sumere haud licere. Cf., Pfeiderer. de
dimens. Cireuli P. II. §§. 51. 52. et Rob. Simson in notis
ad V. 18. Plurajpraeterea alia notatu dignissima contra Tac-
queti similesque aliorum obiectiones habet Bajrow in Lection.
Cantabrig. habitis 1666. Lect. VII. e quibus haec adhuc affeve-
muas. «Nulla, inquit p. 297 sqq., definitio vei cuiusvis natu-
ram aliter explicat, quam aliquam eius affectioner necessariam
et reciprocam, id est, buic nostrae parem, assignando. Qui
circulum e radiorum paritate, trangulum e trium rectarum
concursu spatium includente otc, definit, quid alind quam ligu-
rarum istarum naturam ex affectionibns quibusdam snis ex-
plicat? Nec dari aut concipi potest natura ab affectionibus
einsmodi necessariis distincta, iisve prior. Habere talem ali-
_quam affectionem ipsa rei natura est, ei essentiale est, eam con-
siitvit.  Unde qui dicit: res talem habens affectionem, eius
natoram explicat. Igitur Euclides cum proportionalium affec.
tionem necessariam exhibuerit, eius naturam, quantum fieri
solet et potest, abunde docla'ravit et explicuit. Caeterum Eu-
clidi religuisque definitionum auctoribus lex iniusta et im-
possibilis figitur, scilicet, ut demonstrent, definitionis praedi-
catum fsubiecto convenire: mnon tenentur, neque possunt id
demonstrare, sed gratis assumunt, hoc est, attributo proprium
subiecti nomen imponunt ex arbitratu suo. Num incumbic
mihi demonstrare, circuli nomen solis paves radios habentibus
figutis competére? Minime vero, sed iis omnibus et solis jure
meo circuli nomen adsigno. Eodem plane modo pro Inbitu
~ wuo (quamvis mon temere nec imprudenter, at certis de causis
iustis illis et idomeis) aequaliam rationum nomen attribuit
¢ otogmwryc omnibus et solis dicta proprietate praeditis ratio-
nibus; proportionalium appellamentum appropriat quantis con-
‘ditionem istam obtinentibus; unde propterea hoc ipsum ratio-
num aequalium et quantorum proportionslium fomen censen-
dum est iis omnibus et solis congrueres — Unicum est, quod
definitionis auctor ostendere tenctur (exemplis scilicet ad sensum
claris que per evidentem discursum) attributam deﬁnitio;.i:l ina
- pousibile nihil amt mere imaginaristh complecti, sed revera posse
tes existere proprictate ses caonditione supposita praeditas, -~
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Cum igitur ‘perlacile perspicueque proban possk, idgae pams
paestetur ab Fuclide, ubicunque definitionem hanc applic
materiae cuivis determinatae, darg quanta, qubms comvesiz
hunusce definitionis hypothesis, mhil amplias en exig;nht_
ergue licet optimo iure quantis iis omaibus et solis prop-
tiomalium nomen afligere. — Caeternm quod, hanc prog-
tatem propartionalibus accidere, theorema esse dicunt, resper
deo, quod secundum rem ipsam omnis definitio est theovewms,
propositio scilicet demonstrabilis ex aliis subiecti definitioniba
aut ex aliis reciprocis affectionibus prius aunbuts subsecty
Vicissim' unine theorema poterit in definitiosem compimgi’
Simili fere rvatione iudicat Saccherius (Euclides abomni osev:
vindicatug p, 123.): ,, Licitum e¢st unicuique defaire, prow
ipsi libuerit, terminos suse [acultatis, dum tameu ex sus parts
cos annquam usurpet, nisi iuxta Definitiones jam stabslins.
¢t ex altera accusari istae non possint de copfnsiono uais
termini cum altero ** CI. idem p. 125. Reapse ctiam alii baid
negant, jure suo Fuclidem delinitionem magniiundinum peo-
puttionalium eam, quae est Def, V. 5, dare potuisse, st eiw
tamen intellectu difficilem, et subobscuram, et ab affectscn:
aliqua magnitudinum proportionalium, quae minus obvia .
petitam esse putant, unde banc Euclidis definitionem vel &-
plicare, vel paviter ac Tacquetus, lirmioribus ramen arumentis
nec tot propositionibus Axiomatum loco habitis ex alis fadili-
ort carundem definitione quasi Theorema derivare studnerost,
quo facto demum secure illa uti se posse putarunt. Argue
lus ipse etiam Clavius annumerandus videtur. Quamvis e
ille as:erat, putuisse omnino Euclidem iure suo q\untill“.‘
proputtionales aut non proportionales appellare, ut def. Se .
stabiiivit, et quamvis etiam causam, qua‘ permotus ‘Eudlides
illis definitionibus usus sit, afferat veram omning ab incom-
mensurabilibus petitam, addit tamen, ex definitionibus istis 8
videri colligi posse, vive magnitudines, quarum neqllem""ii’!‘
eam conditionem habeant, esse proporticnales, vel non P>

portionales, etiamsi eas solum Euclides velitita appellare. ltuge
ad excusandas Euclidis definitiones hacc fere habet. 5 4
—magnitudinibus saltim rationabilibus quaesijo fuisset, poruis® ‘

1
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nino Euclides magnitudines proportionales sodem modo
inive ac VII. 20, Def. numeros proportionales. Dicere
npe poterat; Maguitudines proportionales sunt, cum pri-
. secundae et tertia guartae aequemultipla est, vel gadem
's, wel eaedem partes, vel: cum prima secunf!am, ot
'tia quartam aequaliter continet, oandemque imsuper il-
(s partem , vel easdom partes. Er simili ratione poterat
finire 'magnitudines non proportionales. At quam jrratios
les quoque complecti vellet, iam-non uri poterat hac defiui-
one, quod in irrationalibus maior magnitudo neque mulii-
lex esse potest minoris, ncque cam semel, ant aliquoties, et
nsuper aliquam eins partemn aut partes coatinere. lam pu-
at Buclidem, cum omnis proportio rationalis sive mag-
ritudinuns  commensurabilium sit ut proportio numeri ad nu-
merum, circumspexisse primum aliguid, quod certum sit
convenire quibuslibet quatuor uumeris, sive magnitudinibus
eandem habentibus proportionem, vel non eandem, ut si
idem illud convenire demonsiretur quatuor maguitadinibus
etiam incommensurabilibus, iure -o[nimo -magnitudines illie
quatuor proportionales etiam dici possint, vel non proportia-
usles, quandoquidera eandem habent proprictatem, quam qnae-
libet magniwdines commensurabiles, caudem habentes propor-
tionem, vel non eandem, necessario habere demonstrantur.
Primum itaque, sumtis propositionibus libri VII, quae mullo
modo ex V. 5. el et V. 7 sut ommino libro V. pendeur,
ostendit: propositis quatuor numeris proportionalibus, sum-
tisque primi ac tertii aequemultiplis iuxta quamvis multipli-
cationem, item secundi et quarti aequemultiplis juxta quam-
cunque pariter mul(ipliciti(mcm; si maltiplum primi maius siv .
multiplo secundi, fove etiam multiplum tertii maius multiplo |
quarti; et si muliiplum primi aequale sit multiplo secundiy,
fore et mulurmm tertii aequalo multiplo (l.unn, si denique,
-multiplum primi minus sit multiplo secundi, fore et multi-
Plum tentii minus mnltiple quurti. Qnod ita demonstrat.
Sint quatuor numeri propottionales 8, b, ¢, & Quoniam igitur
atb=c:d, eric (VII. 13,) permutando, a:c=hid. lam, si
fumtam {uevit oy e, it main @i ce VI

17,) pariwers

- .
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que, si sumtum fuerit tb, rd, erit rb:rd=b:d, unde e lo-
mate quod Clavins labet ad VII, 13, exit ma:mc=tb:rk ¢{
permutando (VII. 13.) ma: tb=mc:rd, unde, sim»—=<2 |
crit me>=<rd, quod ex VIL 20. Def. consequitar L. e«
valgari numerorum peoportionalium Definitione consequims ©
eorum proprietas, quam Euclides V. 5. Def. exprimit. Daa:
similiter demoustrat, si a:b>c:d, sumi posse aliquamaltip.
ma, mc, ettb, vd, ita ut ma>rb, at non me>rd, quod s
prolixe evineit. Itaque ex vnlgu’i aumerorum non P‘OPW“
nalium Definitlone consequitur ea eorum propeietas , <
Euclides habet 7, Def. V. Pariter deinde vice veria W"b
e Definitionibus Euclidis 5. et 7. libri V. ad numeros spp-
catls, consequi vulgsres numerorum proportiomalium & o
propottionslinm Definitiones. Addit deinde, io mgﬂ““‘*“’
bus , quay aliis incommensurabiles siat, et quae exDe.5,
proportionales sint, eam plerumque reperiri pmwfﬁmf’ 7{“
in uumeris exhiberi possit, nec unquam hactenns aliqud i.wr |
ant absurdi ex applicatione Def 5. et 7. ad magnifudises -
commensutabiles deductum esse, unde colligit, generaliter
s¢ habere Definitiones 5, V, et 7. V. Quae tamen -W”
au satis cérta sit, quam maxime dubitamus, Coniecturs ilhp°‘0' 4
satis forie prubabilis, quam demonstratio mathematica fuent

Giortana da Bitonto explicatione saltim aliqua 0p¥ ot
putat, quo melius Definitio 5, V, quae multis obscurs; ® !
principio remoto petita esse visa sit, intelligi possits Haoe &

tem explicationem sequentibus, Propositionibus Definitiosi ¥
pracmittendis , facileque probaundis exhiberi posse putat:

p cuins et
w

Prop. 1. Si dnae magnitudines sint multiplac ali i
cxnnt iliae aequales, si aequemaultiplae illius tertize fuennti .
autem non aequemultiplac fuerint, ea, quae tertisn ¥

comtinet, maior erit, .
int multip
o, o8 i
qullﬂv B

Prop. 2. Viie versa, si duae magnitudines §

alicuius tertiae, sintque istac magnitadines acqual

-

lius temtiae acquemuliiplae: sin autem fuerint its

wr saepius eandem tertiam continebit , quam Mson
Piop. 3. Si sint duae magnitudines A, Bd"'m? t;tﬂ'

aeguemultiplae (v. ¢o A=mC, B=m D), &t sint alise
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Similiter deinde, pusiquam quatuor maguitudives A, B,C:D
non propotticuales esse diaerat, si A aliquaoto maior fuert &
maguttudine A—L, yuae ita comparata est, utA—E:B=CD,
ex hac Definigoue satis proline ostendit, consequi Conversam
Def. 8, V, uempe tum es:e pusie aliguando mA>pB, ques-
vis non sit mCy» pD. Sumatur nempe magoitudiois Ftale -
tiplum nE, ut sit mE> D, pariterque sumantur maznitods-
num A—FE, et C acquemultipla m (A—E}, mC. Paricet tu-
matur mauitudinis B tale multiplum pB, quod ex mulupis
maguitudinis B primum maius sit magnitudine m (A-E\m
nempe, ut sit quidem pB>m (A—L), o (—1) BE=
(A—E), vel, quod eodem redit, m (A—E) $ (1) Br
riterque magnitudinis 1) sumatur aeqnemulué!um p D, fim
si addantur mE et m (A—E), erit eorum sununa, gempe 0l
(vb mE> B, et m (A=E) 5 (p—1) B) semper > pBe &
quum A-—-E:B.=C:D, erit ex Galil Pwp 1 quuost
(A—~E) <pB, etiam mC<pD. Sumtum autem et w fA-E
<pB: itaque necessario mC < pD, quamvis sit madph -
que, si quatuor magaitudiaes A, i, C, D nes Pml’“m""_'
les sunt, semper talia acquenmiupla primae et teniso, P
1erque aliyua acquemultip.a sccundae et qnavtae ipveun p¥
sunt, ut sit quidem multiplum primae mains multiplo tecus
dae, at nwltiplum tertiae non mains multiplo quarnie, §#*
est Conversa 8. Deli Vo seu Galil. Prop. 2.

His praemissis, iam Definit. §, V, et 7, V. e&x sais Do
finitionibus cousequi, ita ostendit Galilaci,. sisistim§
nitudines A, B, C, Dita comparatae, ut, quoxiesmA>=<PB’
etiam C>=<pL, erit A:B=C:D. S§i enim ®" o
A:B=C:D, sit e. g. A maior ea maznitudine A-E, g
ita comparata est, ut sit A~—E:B==C:D), poterungue & b
pusaicne Galilaei 2 talia acquemultipla ma, L
ac tettiae, pariterque u-qucmultiph pl, pD secundse & g
Laeinveniri, ut sit quidem mAD pll, at non siznuld m‘»PI_"
quod est conua hypothesin. Atque hace est Galiliei Y"’i"""b.‘t

Puriier denique Definitionem 7, V. ex suis Dl
ita duducit Galilaei.  8i sint 4 maguitudines 4 By
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ta e.orap-raue , utsit quidem mA> pB, at non simul mC>pD),

erit A:B>C:D, vel A maior erit ea magnitudine, quae ita
comparaca est, ut ad B candem ratiouem hLabeat, quam baber
C ad D. Si enim A non maiot est ista magaitudine, illi aut
aequalis, aut minor ea erit. Si illi aequalis sit, erit ex Prop.
1. Galilaei, quoties mA>pB, etiam mC>pD, qunod est
contra hypothesin. Sin autem prima A minor sit ea magni-
tudine , quae ad secundam eandem rationem habet, quam ter-
tia habet ad quartam, id indicio est, tertiam maiorem esso ea,
quae ad guartam eandem habet rationem, quam prima ad secun-
dam. Erit itaque aliquo C—Eita comparata, utA: B==C—E:D,
adeoque ex Prop. 1. Galilaei, quoties mAD>=<pB, erit
m(C—E)>=<pD. At posuimus mAD>pB, ilaque eric
m(C—E)>pD, unde multo masis.mC>pD, quad est con-
tra hypothesin, Fieri igitur ‘nequit, ut A son muior sir ea
magnitudine, quae ad B eandem rativnem habet, quamCad 13
maior itaque erit, sive erit A:B>C:D, quae est Propositio
4. Galilaei. _

Borellus autem, de cuins dubiis contra Euclidis me-
thodum mox videbimus, pariter ab alia magnitudinum pro~
portionalium et non proportionalium Definitione progreditur,
distinctis casibus, quibus illae magnitudines vel commensura-
biles sunt, vel non. Nempe si quatuor quantjtatum prima
secundae , et tertia quartas aeque multiplae fuerint, vel cadem
pars, vei oaedem pattes : quatuor q_uamiutes vocantur propos-
tionales commensurabiles, et proportio (ratio) commensurabi~
lis quantitatis primae ad secundam eadern vel acqualis propor-
tioni (rationi) quantitatis tertise ad quartam. Sin autem quau~
titas prima maior (vel minor) fuerit illa quantitate, quae ad
secundam eandem rationem commensurabilem habet, quan
tertia habet ad quartam: vocatur ratio primae ad secundam ma-
ior (vel minor) commensurabili ratione tertise ad quartam.
§i vero quatuor quantitatum aytecedentes fueriut incommensu-
rabiles consequentibus, et ratio quantitatis primae ad secun-
dam maior Mminur) fuerit, atque ratio quantitalis teruae ad

quartam minor (maior) sit ecademn teitia commensurabili ratio-

-
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»e: vocatur ratio primae quantitatis ad secundam maiot (m-
mor) illa incommensurabili ratione, quam terrda luaber
quartam.' Denique si in quatuor incommensurabilibus quast-
tatibis_rstioJprimac ad secundam non fuerit maior mec miax
ot natione incommensurabili, quam tertia habet ad quirus:
tum cdtio incommensurabilis primae ad secundsm cadem V-
catur rationi tertiae ad quartam, et quatuor istae qumtutes
vocantur proportionales incommensurabiles. His deinde Dei-
mitionibus susm proportionalium theoriam superstruit, e de
niquie ad fnem libri Eaclideas Definitiones ut theoremaz s
suis deducit, Et ipse ctism Rarrovius iudicat, ews methe
dum in se spectatam sdmodum pulchram et clegantem s
(1L c. p. 353 et 514.) et, si mulla daretur alia, haberi pos
pro sufliciente ac satis absoluta, ac fuisse eum in sud metho-
do exstruenda feliciorem quam in Euclidea diruends. Dispi-
cet tamen ei in Definitionibus Borell i generalis subiecti di*
stractio , et per inleriora circuitus, quum dari possit a
Euclide exhibestur rationam aequalium omnigeparum (ut ¢t
(imaequalium) proprietas aliqua geueralis, ex qua possant v
versaliter definiri.  Minus placet rationum incommensu:
biliam negativa Definitio, et pracposterum videtur ex inatgi
litate de aequalitate statuere. Omuis porro doctrina PYOM’
et demonstrationes plecumque apagogicae anfractuosas vides-
sur. Denique potisstmum displicet Barrovio harom definitio-
nwm ad speciales materias applicatio. Non enim, W 'Pf“
Euclidem v. c. in 1, VL aut 33, VI. definitionum ope salit
innotescit, aut ex iis promte deducitur rerum prop°fd°“‘h'
tas, sed ex intermediis propositionibus, fisque non adeo com

prebensu facilibus, et per indivectam argumentationem coF
probatis  demonstratur. Ad eas autom, quas conlrd Eudidis

dootcinam Borellus affery obiectiones praetor ea, guie ¥
babuimus, Barrovius monet (p. 314, sequ. coll. p. 206. } "6

scuritatem illam, quam Euclidi obiiciat, vel in re ipa P
tam esse, vel ex interpretum incutia, vel o discentinm culpt

vopetendam esse. Rem ipsam quidem habere omyino slign

difficultatis propter ssymmetriam quaniorum, sic ut 8emo =%

——

—— e e
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ardunm  esse fatesiur, affectionem aliquam proportionalibus
aequeo congruam deprohendere, dcfinitionems aliquam cunctas
rationum aequalitates compleatentem exhibere. Quod et hinc
pateatr, quod praeclaris viris huic morbo remedium adhibere
connieis bactenus acciderit, ut vel nihil praestiterint omnino
sufficiens , aut viis institerint prolixioribus, nec minus imiu-
ditis , et implicitis, aut methodus saltim tradiderint culpae
cuiquam graviori suoditas; caeterum Euclidis verba esse ola-
rissimva, nullam in vocabulis amphibologiam, Aullum a proli-
xitate taedium, semperque divectissimum adhibere discursum,
hinc tantam obscuritatem aut difficultatem subesse mon posse,
nisk guis arcanam, nescio quam, naturam, omni definitionem
ingrediente proportione pridrem, quae oerte nulla sit, som-

niare velit. Interpretes omaino rem omnem exemplis illustri-’

bus et appositis illustrare debore, neo eos forte ab amai cal-
pa liberari posse. Naxime vero discentos sibi plerumque de-

esse. Quum enim definitianis verba clarissima sint, quotus-
quisque tamen sit, qui-iis penitus intelligendis operam naver,

qui tantam a suo stomacho patientiam impetret, ut_trium li-
noolaram sensum accurate porpendat? Neque vero (ibid. p.
319.) Euclidem eapropter definitionem suam 5. V. insufficien~
tem jundicasse, quoniam in libro VII. adhibuerit aliam. Sibi
minns probata, nedum improbata profesre abhorruisse sane
" ab Euclidis ingenio. Contra potius, quia septimi libri defiui-
tionem omuigenae proportionalitati deprehenderit haud com-
petentem , solis utpote symmetrorum proportionabilibus adap-
tabilem, hanc vero compererit universis congruam, idcirco,
dum hic loci genoralem inicet analogise tractatum, illa reiecta
Lanc amploxatum esse jure meritaque. Illam vero (20. De.
VII) symmetris 'propoitionalibus applicuisse non tam neces-
sitatis quam commoditatis gratia, quia noanilil ad vulgarem
captum istius specialis mateviae respectu facilior ac simplicior
visa fuerit. — His, quae Barrovius habet, addi potest, mul.
15 editoribus, et praecipue llob. Simsoni, ut supra diximus,
Defin, 3, V. et 8, V. in quibus pariter de rationibus et ra

tionum sequalitate sermo est, serius additamentum esc vi-
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deri. — Denique Barrovius addit, quod Borellus criminen,
fasillimam Propositionemz si quatuor magnitudines propora-
males [ucriut, et prima superst secundam , tertiam quoquese
eessariu excedere quartam, ¢ Definitione Euclidis derivan on
‘poase, Labsum omnino eree, et posse fecillime illam ¢ doasr
ma Euclidis demonstrari. Jpse etiam eiusmodi demoastzatiends
axhibet inditectam, sed perspicuam. Atque ita omnibus ills
priscae aetatis obiectionibus stishactum esso videri poterat. &t
sscemtiori actate Eaclidis theoriam acerrime denuo impugnavit
Thom. Simpson. (Elem. of Géometry Lond. 1500.) Is nempe,
postquam ipsina Kob. Simsanis, magmi illius Euclidis admin-
seris ot propugnatons verbis docuerat, verba, maior, cadra
sive acqualis, mior, de maguitudinibus et raticmibus divese
procsus semsu dici, adeoque non licero Axiomala de sragnitu-
dinibus ame aagualibus aut isaequalibus proposita immediae o
rayouncs zpplicare, unde etiam ipse Rob. Simscn valgarem
“Propus, 1, V. demonstvationem reiiciaz, addit, omses b
Simsomis «biectionem ev nii, quud neger, tuto sunu possts
vatiogemm A :C son posse stawul maiorem ac miuorem esse -
tiome Azl At ita ex Delin. 7, V. nunquam quemquam scirey
pesse, an tatio A: b maior aur minor sit ratione C:D. Nem-
pe Euclidew diceie quidem, esse A:B>C:D, si accident
unqasan, ut mA>nbB, nec tamen simul wC>uD. Vonm

cnim vero, quum inter multipla teitiae et quartae pro tubiu

sumta quaedam etiam ita comparata esse possiut, ut sit pC>9U
ut Dehnitio 81bi constet, demoustrandum esse, tum nuuts®
fori possc, ut it simul pA—=<{qB. Iloc enim si fieri posset’
esser ctiam ex Defin. 7, V. A:B<C:D. Usquedum igitut
hoc pracstetur, quod fieri posse haud negare velit, Guami¥
Jifficile ipsi vidcatur, nullius usus esse Definit, 7, V. €t 10#
Cuclidis acdificium theovise [proportionum fundamento pari®
valido superstuctum videri. Hhinc etiam ipse Propositicnt
10, V; 15, V et reliqua iis, aut Definitioni 7, V. iunisapre
sus omittit. Caeterum :ibi persuasum esse dicit , Lyabuus:¢
- omunine homines ante Euclidis tempora aliquam vationnt ¢

sraporLONWIN notionem nagis minns distiactam, quam Euchises
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liquantum expoliverit, quo facilins incommensurabilibus ada-
prari pou.it, ita vero primam et originariasn hnjus notionis {or-
mam adeo immutatam esse, ut aliqua ingenii vi opus sit ad
eam in Euclidis Definitionibus agnoscendam. Caeterum mul-
1um subtilitatis et acuminis habere hanc Euclidis theoriam, at
subobscuram sibi videri, adeoque tantis laudibus cfferri, ac a
Rob. Simsone fiat, haud debero.

Gravia haec contra Euclidis theoriam dubia removeri ta-
men wvidentur observationibus, quibus PBeiderer et Nordmark
ecam stabilire tentarunt. Prior quidem in Dissertat. Academicas.
Expositio ac Dilucidatio Libri V. Element. Euclid. P. 1. Ta-
bing. 1782 (Pars II. nunquam prodiit), et potissimum in

Dissertatione inserta Promtuarii Mathematici Hindenbuorg. 7. ot .-

8. fasciculo p. 257, sqq. et 440 sqq. ad defendendam Euclidis
theoriam haec fere habet, ‘quae, quantum fieri potest, bre~
vissime hic sistimus.

$6. 1—8. Qui rationem duarum magnitudinum einsdem
generis A, B inter se commensurabilium indicare voluut, do-
cent, esse magnitudimem A magnitudinis B aut aliquod mul-
tiplum, aut aliquam partem, aut aliquas partes, vel esse aut

A=mB, aut A_-—_.j—B. aut A="8, ubi m, 'm exponentis
n n n, n
nomine veniunt: .sin autem A et (B incommensurabiles sint,
docent, esse A>;:B et <--—-r-’-—lB, ubi E et ﬂ'_l- limites ex-
n n

ponentis rationis A:DB vocant. Unde, si quantitates sunt com-
mensurabiles, erit vel A=mB, vel nA=B, vel nA=mB;
sin autem sint incommensurabiles, erit nAD D at nA<Z
(v4-1) B. Atque in hac ultima expressione de nulla magni‘
tudinum divisione, sed de multiplicatione tantum i. e,
repetita additione sermo est, quas simplicior est divisione.
Caeterum Euclides, qui hanc.ultimo Joco positam expressio-
nem adhibet, pariter ac Archimed®& ( de sphaera et cylindro
Libr. 1. et quadrat. pavabol. Pracf.) iacite postnlat, eismodi
magnitndinum‘ homogenearnm minorem ita multiplicari posse,
ut llxpél‘ct maiorem.
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§5. 9—12. Duas rationes A:B, C:D valgo 2equiles o
dicunt, si commensurabiles sint A et B, sdeoque etiam €«
D, quando eundem utragne ratio exponeaiem habet, aut, ¢
incommensurabiles sunt, quando utriusque expoacns st1s oo
dem semper terminos cadit, h. e. priore cau, & A=B,

debet etiam esse C=mD; si A==-;‘B (vel, quod eodems redi,
#i nAz=B) debet simul B.—_-::D, vel aB=D: i A=|-:B (v

nA=mB), debet etitm C=="D, vel aCommD sse: s

tem incommensurabiles sint, debet pro mumero quocanque %
' v U v, 0+t)
Pro quo est A> =BT B stitm otse C> D<—— I
vel, ut aliter dicamus: quoties nA>IB, a & (1) B, de
bet otiam esse nC> 1D, at < (1) D, et vice vent: Eedi-
des autem in Definitione V. 5. ad acqualitatem rationu® A:Bu
C: D postulat, ut quoties nA > = < mB, sitsimul 20>=<al.
Enclidis itaque Definitio, quod ad quantitaies commensnbi-
les attinet, eo quidem respactu plus conrinet giu® ahen,
quam vulgsrem vocabimus, quod non tantum wik, sind=nf.
debere ctiam osse n"C=mD, sed stiam addit, quotiesnd> <k
debere etinm esse nC> <mD, Id vero nibil diificaiats b
bet, et inservit omnibus una expressione complectendis e
ura sutem (§§ 35. 36.) cos quidem casus (quum ™ B

“prie pro numeris unitate maioribus sumamiur) oo KK

habet, quibus vel A==mB, vel nA=R , tacira tamen 82 %
plectitur, Nempe, si A==mB, erit simul pA=pnb 1"
que esse possit A:B—=C:D, ex Enuciidis Deﬁniriom"m?‘
esse debet pC—=pmD, adeoque C=mD. Pariter, 9 ah=h
erit simul pnA==pB. Ut iiaque esse possit Azl =0 o
ox Euclidis Definitione simul pnC=pl), adeoqut al=P
Quod vero ad quantitatesy incommensurabiles aitinets w o
possit, esse A:B=C:D, ex Euclidis senenity ¢
oA>=<mB, esse debet simul nC>=<mbh. Iv by

e - . oy ttiots!
,conditionibus maaifesto continentur conditiones Defut

M
vulgaris, quibus, si nAS B (4-1)B, ese didct ¥

N e t— o
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nC>rD<(H-1) D. Nec opus est iam pro muliiplo alique
nA determinare muliipla proxime se insequentia B, (r4-1) 1,
quae ad limites rationis determinandos pertinent, atque hacte-
nus simplicior est Euaclidea ratio. Sempet itagque , quao ex Eu-
clidis Definitione proportionalia sunt, proportionalia sunt stiam
ex Definitione vulgari. '

Contra vero , quoties ex vulgari Definitione sit A:B=C:D,
esse etiam aequalitatem rationum ex Euclidew Definitione, auc-
tor, expositis §9. 14—30, antea quibusdam propositionibus fa-

cillimis , quae ad doctrinam de maltiplis et aequemultiplis per--

tinent, et quorum pars est apud Euclidem Prop.1, V; 2, V:
3, V, alilsque, quae hisc pro Axiomatibus vel Lemmatibns
sumere liceat, v. ¢, si a=b, esse ma=mb, et vice versa:
contra, si a> b, esse mad> mb, et vice verss (cf. Axiom. ad
initium libri V.) ita fere §§. 31—46. demonsirat. Ut dici pos-
sit, esse A:B==C:D, s magnitadines sunt cormensurabiles,
ex vulgari Definitione erit vel A=mB, et simul C=mD,
velnA=8, et simul nC=D:; vel mA=uB etsimul mC==nD.
Sit (§§. 31, 32.) 1.) A=mB, et C=mD, erit itaque, si p
denotet numerum quemeungue, etiam pA==pmB, et pC=pmD.
Itague, quoties pa>=<qB (g pariter denotanie numerum
quemcungue) erit etiam pmB>=—=<qB, adeoque pm>=<q,
unde et pmD>=<gD i, e. pC>=<qD.

§it2.) nA—B, nC=D, erit etiam quA==gqB, et quC=qD.
Iuque , quoties pAD>=<qB, ctiam pA>=<qnA, et
P>=<qn, adeoque pC>=<LqnC i. e. pC>=<qD.

Denique sit 3.) nA=-mB, ct simul nC=mD), erit ita-
que, quoties pA>==LqB, etiam npA>==LnqB. At, quum
.'A=’“B’ erit pnA vel npA== pmB, itaque, quotics pA> =< qB,
erit pmB >==«nqB, vel pm>=« nq, "adeoque pmD> =g
ngD.  AtobnC=mD (hyp.), erit pnC=pmD. Juque, quoties
PAS>==LqB, erit puC>==<nqD, vl pC>=<qD. Quo-
ties igitar ex vulgari Definitione duae rationes quantitatum

commensurabilium sequales sunt, eaedem etiam aequales sust
¢x Euclidea Definitione. l
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Sj autem (§§. 33. 34.) quantitates sint incommensarabile,
erit ex vulgari Delinitione A :B==C:D, si quoties nA> B¢
(14-1) B, simul etiam fuernt aC>rD< (r-1) D." Itaque,
quoties nA>mB, esse debet mB==<rB, adeoque m=r.
ot mD=yD. Quoties igitur nA> mB, erit nC (quod a
bypoth, >1D) >mD. Quotics autem nA £mB, esse debe
mB==> (1<4-1) B, adeoque m=>r-p-1, et mD=> (c=1)D,
adeoque nC (quod ex hypoth, < (r=1) D) erit <mD, E,
quum hoo casu nunguam esse possit neopnA=mB, nec nC=mD,
pariter quae ex vulpati Definitione proporionales wwmt qer

+  tuor quantitates incommensurabiles, proportionales eruat eilam
ex Definitione Euclidea. Omnibus itaque casibus certi eme
possumus, quantitates, quas ex uns Delinitione proportiomales
esse dicimus, proportionales esse etiam ex altera Definitions
diiudicatas.

Hactenus de acqualitate duarum ratiosum dictum est. Ve-
niamus nunc (§§. 57—436.) ad rationes inaequales. Et bic qui-
dem (§. 3Y,) distingui possunt varii casus, prout in utrague
ratione quantitates sint commensurabiles; vel in nwaque in-
commensutabiles, vel in una commensmabiles, ia altera in-
l:mnmensm’abllel Siat itaque 1. (§. SY.) A et B pariterque
‘c ot D commensurabxlca, eritque ex vulgari Definiticns
A:B>C:D, si exponens rationis A:B maior est, quam ex-
ponens rationis C: L) et vicissim. [taque, si A==mB, debe

esto C<m15; si A=:B; erit C<,1|D; 0 A='EB. ent

C<™D: vel, ut aliter dicamus, si A=mB, at C<mB;
n

nA'.-;B, anC<D; sinA==mB, atnC¢mD, erit A:B>C:D,
et vicissim. Sint deinde 2. (§. 30.) A ¢t B commensurabiles,
CaD incommensurabiles, etitque ex communi Definitions
A:B>C:D, si A==mB (nbi sumitur m=> (14-1), unus
u-mpe maiorum limitum secundae rationis), st C> 1D & (x4-1.D,
udeaque CLmD: vel, si nA=B, at nCLD, vel si nA=m%
‘sumto iternm m=> (++1)), at nC>rD < (1~4=1) D, adeo-
que iterum nC<mD. Jam hi quidem casus, ubi in uitagne,
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at in priore sltim ratione quantitates ccourrunt commensu-
iles, mon expresse memorantur in Euclidis Definitione,
on tamen excloduntur, Nempe (§. 44,1) si A=mB, &
‘<mD, sit C4E=mD. Quoties igitur C=<E, erit 2C=
CC+HE i. e. 2C=<mD, at 2A(=2mB) > mB, ubiigiturha-
emus aequernultipla primae et tertise 2A, 2C, quorum illud ma-
us est multiplo aliquo secundae mB, hoc vero non maius asque™
nultiplo quartae mD. Sin satem C>F, sumi potest aliquod

"nultiplum magnitudinis E v. ¢. rE> C, vel C<1E, itaque rC-t

2 L xCrtprE i, e.(r41) C<r (C-~E) <rmD: contra vero (r+1)
AD>rA i. e. D> rmB. 8j deindo (5§43, 2.) nA=B, at nC<D,
nempe D=nC4-E, erit, 1i C=<E, adeoque nC~4-C <nC+E,
vel (n—4=1) C=<D, 2(n+1)C=«2 D: at (n+1) A<nA
vel > B, adeoque 2 (u41) A>2B. Sin autem C>E, sit
C<1E, eritque roC+C <mC+-E i. ¢. (m4-1) C<Lr(nC+E)

-wel <rD: contra sutem rnA-=A vel (rn—1) A>rnA vel >1B.

Denique (§.44, 3.) si nA==mB, at nC<mD, nempe mD—nt
C+E, erit, si C==<E, nC4C=<nC+E i. oo <mD: ar
(n4-1) A>nA i.e. >mB. 8in autem C>E, et sumatnr c<
tE, erit denuo mC+-C< mC=rE i. e. (rn-4-1) C<r (nC+E)
i e. <rmD: at (rn=1) A>mA i. 6. >rmB. Semper ita-
que habemus aliqua sequemuliipla primae ac tertiae, quorum
illnd quidem maius est aliquo multiplo secundae, hoc vero

. nou maius aequemultiplo quartae.

Contra vero (§. 45.) si ex Euclulu Definitione est A:B>
C:D, nempe, 8i pA>qB, at pC=<qD, sitque A=mR, eric
€<mD., Nam ob pA>4qB, vel pmB>qB, erit ot pm>q,
adeoque pmD D> qD. At pC==<gD, unde semper pmD > pC,
vel mD>C i. e. C<mD.

Pariter, si, reliquis manentibus, sit nA==B, erit nC<D.
Nam ob nA=B, erit qnA==qB. At ex hypoth. pA>¢B,

itaque pA>quA, et p>qn, adeoque pD>qnD. At ex hy-

poth. pCe=<qD, adeoque an=<(:;2%

adeoque semper pnC<pD, et nC<D. Deniqus, ‘#i caoteris

. manentibus nA=mB, adeoqne pnA=pmB, vel npA=mpB,
Euclid. Element. P, 1L
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erit, ob pA>qB (byp.) npA>nqB, sdeogue mpR>uql, w!
mp>ugq, sdooque mpD>agD. At pCuz LD, adeoque ul
=<ugD), et npC<mpD, ot aC<mD, Rasiomes igitur huim
generis, quae ex Enclidis Defimitione énsequales soat, inseqsr
los stiam sunt ex communi Definitions,

Veniamus iam ad 008 casus, quibus prior xatio 4:B -
bet qnantitates incommensuzabiles, et tum cmmt vel C et D
commensurabiles, vel nom. Sist commemsutabiles (§. 3.

eritque ex valgari Definiione A:B>C:D, uiA)EB

<r—-:;!B, at C wel =%D} vel <£D, adeoqus, &
n

nAD>rB, at nC=<rD, et vice verss.' Denique siz:

(5. 42.) A et B pariter ac G et D incommensursbiles, eritque

1)B

ex vulgari Definitione A:B > C:D, si A >:B< (::'-) !
2 ‘

—1 ) . - .
at antum C> q:-) D(:—;D, vel adeo C< (r-—n—’)ﬂ. e

que iterum, si nAD 1B, at nC<yD et vice verss.

Ex his omnibus deinde §. 26. concluditur, Definitiontt,
V.5.et V. 7, continere conditiones et proprietates Tationnix
ter se aequalium, aut quarum una maior est akem, que it
vulgari notione insunt, variosque ibi obvios. cams, geunlir
sime, et ita, ut ad paucissimos terminos omnfa reducta sink

Ex sola déinde Euclidea definitione ratjonum aequalion
aut inacqualium, seposita prorsus vulgari notione,r deduci:
Pfleiderer §§.. 48, 49. 60. sive (§. 48.) magnitudines 4, ¢
ipsas cum quibusdam aequemultiplis magnitudinum B, D.
sive magnitudines ipsas B, D cum qaibusdam wequemultipl
magnitudinum A, C; sive denique (§. 49.) quaedam seqi>
multipla magnitudinum A, C cum quibusdam aliis ae‘l"“’“‘l'
tiplis magnitudinum B, D comparemus, ésse aut 1) quoKs™
que numeros integros, cxclusa unitate, p, q denotent, sempt
simul pA >=<gB, et pC, >=< qD, aut 2) pro posnl:
lis numenis integris m,in (iterum exclusa unitate) DA>“§“’
at tC=<mD. (Esse quidem etism potest, ut sub fivem g%
observatur, uC>mD, et nA=—=<mB, at hic casus redit o
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e, ob pd >qB (1p) pldahs priorem, litteris A ev C, B ot D inter so permutatis). Hinc
mp)>ag, sieoges D>l Ufkieffickar §§, 51—53. ommes casus, qui in comparatione. qua-
=<nql), n mpC<opD, ek {k spmor magnitadinum obtingere possint, aut sub Defin. 5, V.
geoors, quae ex Eecid Déminar que sub Dof. 7. V. ocomprehendi, adeoque rationes aequales,
los stiam sunt x comawi Dée  mmiorves, minores eodem modo sibi invicem opponi, quo vulge -
Yevismes ism 3 1 0w, 0t maguitudines aequales maiores, minores, ut jtaque unum alte-
bet quumitnn mweswnls, {3 Tum oxcludat, nec cum illo simul consistere possit. Quod ip-
commensorsbiles, vel s womsum (§. 55.) Saccherius quidem demonstrare Ilddl‘lit, at non
aivque ex mlgoi Delmaa 1y Promaus felici successu. Quiblu omuibus simul sublata esse du-
Yia Thom. Simpson patet. .

<i!s, uCnl=: n(l-". Practerea §.56. alia adhuc ratione idem confitmatur, maxime
' ' - eotum,’ quae supra ex §§. 44, 3. ovicta sunt. Nempe 1)
al>1B, & 'c?'on‘ «m W A:B=C:D, adeoque ex Defin. 5, V. semper simul
i) Aad PmmuCaD : > =<mB, ot nC>—=<mD, adeoque numiuam nA> mB
..n:g‘;snm.m)c.v,mk, #imul nC=<mD, nec nCP>mD, et simul sA=<mB:
tum non essa potest mec A:B> C:D, nec A:BLB:D ex Del.

'1,’ V. 2) Conura, si nec A:BD> C:D, nec C:D> A:B, cese de-
\ ‘bot A:B=C:D. Nam i nA=mA, nou esse potest nC> mD,
qu ‘nﬂlll,lidN&“‘C(.'“m, nam wm forer C:D> A:B (Def. 7, V.) contfa hypothesin:
Ex his omaibes deinde § & = #ec 0C<mD, narquo tum foret (ex §. 44, 3 ot Def. 7, V.)
V.5.etV. T, counaere coodoes :;:I‘A:B>c;o parfer comtra hypothesin;  itaque esse debet
tef se sequalium, i quak “}kw“ A:lL-:.C;p, Sin autem nA> B, erit etiam nC>mbD ; nam-
rulgani gotione iesusi, 'm""?""i que si esse posset aC=<mD, foret A:B>C:D contra hypo-
time, ot i, 01 3d puuﬂ“" . thesin. Denique, si nA<mB, debet pariter esse nC<mbD,
£x soh M&bﬁaﬂ“’; nam, si foret nC="mD, esset C:D>A:I} (§. 44, 3. et Def.

wt insequalism, “?“'i"wwfi; T, V.) laque tum semper est simul nA>=<mB et nC>
Dileleier §f ﬁ”—m“."“,a"‘: =<mD, adevque ex Def. 5, V. A:B=C:D. 3) X3 mon est

ipss o qubniia ‘,.m‘mﬁ" Al=C., itaque (Def. 5, V.) non semper simul nA> ==

vive m;n'(udilﬂ iphas B'D‘.’twﬁ mb, et Bl =<, erit pro quibusdam numetis integris
magnitudinem 4, C; sint w;, ™M aut @) nC> <mD, dum nA==mB:tum vero primo case
maltiph maguitodinu 4, ¢ me CD>A:B (Dek. 7, V.) altero est AB>CD (§ 44, 3. e
tipls meguitudinon &Dm p Lef. 7, V-), aut erit 2) nC=<mD, dum sd>mB, at tum
que aumeros imegrs, excha ‘w" ABS>CD (Det. 7, V.) aut erit y) nlC=>mD, dum “A<.
simd pA >=(qs,uyﬂ.7’<?:c mB: tum verg C:D>A:B (Def. 7, V. ot §. 44, 3.) 4) si
lis aumens integns 37 (o W.“ A:B>C:D' adeoque (Def. 7, V.) pro quibmdam‘numcris Itt
o sC=<md). (Esee qnit’-ﬂ“"'?i, Moot 04> mB, ar aC=<mD, tum «) non pro numeris qui-
observaiur, oCuD, & e b"'c‘““l“e wm simul erit nAB= <mB, et pC>=<mrD.
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adeoque non enit A:B=C:D (Def. 5, V.) nec 8) tumm eme
potest A:B<LC:D aut G:D>A:B i e pro pullis nameris in-
ogris p,q simul esse potest pC>qD, st pA=<qB. Nam ob
wA>mB, at nC==<mD (hyp.)est etiam puiA>pmB, s peC
=< pmb, aut pmD=>pnC. Et si pC>qD, est etiam apl
vel puC> ngD, adeoque semper pmD S nqD, vel pm>ng, ads-
ogue et pmB>nqB, unde tanto magis pnA>nqB, adeoque pi
> qB. Atque etiam ita ZThom. Simpsom dubia remota sunt

Denique observat Pfleiderer (. 51—62) sisit nA—uB,
et nC==uD), fore etiam A=—B, et C=D, adeoque prout pA <
=<qB, i. o. prout pA>=<q4, fore p>=<gq adeoqua «
PCO>=<qC i. e. pC>=«9qD, ac proinde A:B=C:D, vel
posse Definitionem 5, V. etiam ad sequemultipla omnium 4
magpitudinem applicari, et nominatim (§. 60- Nr, 1.) si fuex
A=B, C=D esse A:B=C:D: pariter idem valers de Delin.
7, V. Vice versa etiam, si A:B=C:D, esse simul AD =<
B, et C>=<D (vid. infra Prop.);: sin autem A:B>C:D,
ente debere C<D, si A=<R; contra vero essc debere A>
B, si C=>D [uerit.

Nordmarkias autem (in Nov. Act. reg. Societ. Upsal. Vol.
VI. Upsal. 1799. Nr, XIIf. Lacunse in docttina Proportionam
Euclidea animadversae expletio.) ita in hac 19 versatur. Fosi-
quam obiectionem a Thom. Simpson factam contra Defin. 7,
V. attulit, fatetur omnino §.3. illa ipsum probandi nervum he
ius Delinitionis prorsus esse incisum, frustraque ad Primcipiun
Contrsdictionis immediate provocari, ex rationibus ab ipsn
Rob. Simson exhibitis patere ait. Omuia autem, §. 4. 2ddi,
ex proportionum theoria omittere, quas ad rationes inter ¢
imaequales pertineant, ut Thom. Simsoa fecerit, non sine doc
trinae proportionum jactura feri posse. Adiicit praeterea §. 5
multa etiam alia esse, quae nexum inter multiplicinm attriba:

spoctent, et adhuc quaeri possint, v. c. si mA=mB, st ot

<mD, an tum A:B>C:D. Id vero Euclidem omittere. Quiz
(§. 6.) ipsam etiam Definitionem™ 5, V. iuternae possibilitaw
demonstrationem desiderare, nec salis de nexu inter sequemn-
tiplicium proprietates cogitasse Geometras, aut certe noa tau>
caute semper loqui. Ita v, ¢. ipsum Barrovicin pe 284. las
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habere: » Accidere potest in aliquo casu simultaneirs iste de-
fectus, excessus aut aequalitas etiam quantisminime proportio-
nalibus; ast solis proportionalibus universaliter convenit. » Id
auters (do aequalitate) falsum esse, Sienim vel semel simul mA==
. »B, ot mC=nD, necessario, quoties pA>=—=<qB, esse etiam
PC>=<qD. Pariter (§. 1.) sisempersimul mA> <nB, etmC
> <nD, fore etiam semper simul mA=2Bnet mC=nD, unde
prior conditio proprie sufficiat scopo Definitionis 5, V, Necesse
inqﬁe esse (§. 8.) notarum characteristicarum in Def. 8, V., et
7, V. obviarumr partim per mutuum nexum absolutam necessi-
tatem, partim compossibilitatem independenter sb ipsis Defi-
nitionibus demonstxare. Quod si non factum sit in Elemen-
tis Euclidis, id non ipsius auctoris, sed sine dubio semporis,
quo plara deperdita fuerint, culpam esse. Praeterea sibi in
anirpo esse, consensum quoque notionis vel definitionis quam
valgo de Proportionibus in Arithmeticis afferant, cum Eucli-
déa ex ipsis his Definitionibus ostendere. Praemittit autem
§. 10, Lemma 1. supra ad 3, V. ipsis auctoris verbis allatum
quod brevitatis caussa ita exprimere liceat: Si sint quotcun-
que mlgs'uimdines A,B,C,D.,... et alise ipsis numero acqua-
les a,8,7,3.... quae binze sumantur in eadem multiplicitato,
sit autem perturbata ipsavum muliiplicitas h, e. sit
A=mBetyz=mid
B=aC-8=wny
C=pD-a=pg
erunt ex aequo etiam smequemultiplices, sive quantiplex est A
magaitudinis D, tantiplex erit « magnitudinis 4. Quod qui-
dem Nordmarkius more Geometris solemni demonstrat, ut ad
3, V. vidimus, ex nostra sutem expressione statim patet, dum
tam A—mnpD, quam e=pnmé =mnpd. Atque hac quidem
Lemma ab Euclide practermissum esse miratur Nordmark.
quamvis cum 3, V. arctissimo vinculo coniungatur, st omnia
dociringe proportionum arcana eo referentur, praesertim, quum
in Prop. 20. 21, 22. 23, |. V. semper uterque casus quantita-
‘tum ordinste et perturbate sumtarum ostensus sit. Huic addic
Lomm, 2. quod ita habet: «) Si duae quantitates commensu-.
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sabiles sint, erit 1) aliqua unius multiplex aequalis aiexd st
. rius multiplici et 2) viee versa. #)Si sutem duse maguita-
dines incommensurabiles sint, 1) non erit alique umios meh-
plex aequalis cuidam alterius multiplici et 2) vice vesa. Qo>
rum a, 1. et ope Lemm. 1. etiam a, 2 facile probater, wnde
#) 1. 2. apagogice derivantur. His praemissis soquentia habe
theoremata, qme primum ordine iunctim afferemns.

Theor. 1. Si vel semel acciderit, ut cxistents mAz==ab,
sit etism mC=nD, erit A:B=C:D.

Theor. 2. Si, quando mA> <nB, sit etitm sempes ol
> <nD, erit A;B=C:D.

Theor. 3. Si, quando mA>nB, semper ctims sit BC>
aD, et vicissim, quando mC3>nD, semper etism tit mA>ubr
erit A:B=C:D.

Atque hacc quidem ad ostendendum motoum Hwm, qui
imter multiplicium symptomata in Defin. 5, V. intercedit, e
xum. Observat Nordmark. addi adhue posse: si sit A:B=C:D,
esse otiam C:D=A:B. Quamvis enim mimiam identitstis spe-
ciem prae so ferant Thesis et Hypothesis (unde ctiam omite-
rit) adsertum tamen nom constituere propositionem plane ides-
ticam, quae prae evidentia demonstrationem non admitar. Ex-
cludi onim semper debere in Propositionibus ita convensis bi
nes adsumio contrarias hypotheses.

Theor. 5. 8i acciderit aliquando, ut sit mA=uB, sed al
<nD, erit A:B>C:D.

Theor. 6. Si A:B> C:D, sitque mA=<nB, orit mC <o)

Theor. 7. Si A:B>C:D, sitque mC> nD, erit ma> b

Theor. 8. §i A:B>C:D, sitque mC=0oD, erit ma>th

Atque haec quidom ad Defn. 7, V, pertinent, e nomint
tim Theor. 7. obiectionem Simpsouianam directo et fundits
tollit. Reliqua consensum notionis valgaris aut Amhmw“‘
cum Defnitionibus Buclidis ostendunt.

Theor. 9. Si (ex Euclidea Definitione) sit AF:B=CED,
atque B et D in aeque multas partes quotcunque, urimqet
seorsum aequa]cs, dividantur, quarum unaquaeque in Ba

"=G, et unaquaeque in D sit=1H, adco, ut G et H ipsas B
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D aaqnllit-t metiantur; auferstar porro G ex AF, quoties
porasx, ' doneo vel nihil, vel se minorem relinquar: dico,
tosies auferxi posse Hex CE, quoties G ex AF; ot eodem
modo superesse vol nihil, vel aliqguam sipsa IT minorem (i.
e #i quantitates AF,B, CE, D ex Euclidea Definitione propor-
siopalee nut.,propomondu sunt etiam ex vulgari notione.)

. Theow. 10. Est conversum prascedentis.

‘Theor. 1. Si fuerit AF:B> CE:D (ex Euclidez Debfnitio-
pe) ; dabuntur aliguae tam parvae magnitudines G et I, quae
ipeas B et D sequaliter metiuntur, ut G ablata ex AF quoties
potest saepins in hac.contineri deprehendatur, qguam 1 jn CE,
qusndo mempe H ex CE aufertur, quoties potedt, (Aliter; si
ex Englidea Definitione AF:B» CE:D, erit etiam ex vulgari
Definitione AF:B>CE: D).

Theor, 12, Conversum praecedentis.

Ut autem methodus viri scutissimi uno certe exemplo pa-
teat, liceat adponere, quam Theorematis 1. dedit demonstrs-
jensm.

Theor.

Si vel semel acoiderit, ut existente mA==nB, sit etiam
mC=gD, erit A;:B=C:D. (f. 336.) '

Dem. Sint E, G illae ipsarum A, C aeque multiplices,
et F, H illac aequemultiplices ipsarum B, D, quae faciant
E=F, et G=H: sint autem I, L ipsaram 4, C utcumque ae-
quemaltiplices, et similiter K,M ipsatumn B,D aequemultipli-

" ces quaclibet, Hisce positis, quantiplex est M ipsius D, tan~
tiplices sumantur, N, O, P, Q ipsarum E, F, G, H: et quan-
tiplex est H ipsius D, tantiplices sumantur R, §, T, U ipsa-
rsm I, K, L, M. Erunt ergo N, O, P, Q, ipsarum E, F, G,
H aequemuldplices, et R, §, T, U ipsarum I, K, L, M.
tdeoque ob E=F, G==H, erit N0, P==Q. Practerea erunt (3,
V.) N et Pipsaram A et.C sequemaltiplices, atque O et Q ipsa-
vam BetD': pariterqueR et T ipsarum A et C, atque 8 ot Wipsa-
rumB et D. Quiaiam Q estipsins H acquemultiplex ac M ipsins
D, atque H ipsius D rantiplex, quantiplex est U ipsius M: erit
(Lemm. 1.) Q ipsius D totiplex, quotiplexest U ciwsdom D. Ergo
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Q et U aequales erunt. Sed quantiplex estQ ipsias D, tamripler
est O ipsius B, et quotnplex est U ipsius D, totuplex eat
ipsine B: ergo O et S sunt siusdem B aequemnlriplices, adeo-
que etiam acquales. Ponatar iam ID>K; dico esse LOM
Quia enim R et 8 suat ipsarum I ot K agquemuliiplices, et >
K; erit R>S, h. . R>O h.e. R>N. Sed utraque tam R
quam N est ipsius A magis maltiplex, quam N cinedam A .
. Ergo etiam T est ipsius C maltiplicior, quam P einsdem C es.
Unde erit TO> P, h.o. T>Q, seu T>U. SedL et M s
ipsarum T et U similes (esedem) partes: ergo etiam L M.

8it iam I=K, dico esse L==M. Etenim ob I—=K, ex
R==8, b. e. R=0, sou R=N. * Quocirca R et N sunt ipsim
A sequemaltiplices; idedque etiam T et'P ipaius C: unde T
==P, h, &. T=0, seu T=U. Ergo etiam L=DM.

Quodsi denique 1<K, dico, esss L&M. 'Nam, ob ICK,
erit R<S8, h e. R<O, tou R<N. Ergo N est ipsius A mul-
tiplicior, quam R eiusdem A est: quocirca etiam P ost iptius
C multiplicior quam T eiusdem C est. Unde P> T, sem T<
P, b. e. T==0Q vel T<U. "Unde etiam L<M.

"Quum itaque ostensum sit, consistente I>—=<K, usn
quoque L>=<M, b, e. quando mA>=<aB, e
simul mC>==<nD, erit A;<B=C:D q.e.d. (Aliter haec de-
monstratio ita sisti potest. Si mA=nB, et mC=uD, eu,
quoties pA>=«qB, etism pC>=<qD, adeoque (Def. 5,
V.) A:B=C:D. Nam, si mA=nB, ¢t mC=nD), erit « mqd
==nqB, et mqC==ngD. Itaque, 3i pA>—= < qB, erit npA)>

_<( A,adcoquenp)-(mq,otnpc>~—<( D,ndco-:

que pC>=<qD. Unde pater, hanc demoustrationem alis
verbis eandem osse, quam Pfleiderer dedit §. 31. Nr. 3.

His praemissis, Propositiones, quae ad theoriam Propor-
tionum pertinent, semper eodem rigote ¢ vulgari Proportic-
nalium Definitione atque ex Euclidea derivari poterunt, a1 de-
moustrationes o vulgari Definitione peiitae, ¢i insto nigors e
exhibere velis, plerumque longiores sunt. (Cf. Playfair o
Def. 5, V.) V. c. Propositio 4, V. cuius demonstrationem
Euclideam n;pn habuimus, ¢ vulgari'Definitione ita demos-
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svrabitur. 8i A:B=C:D, erit etiam pA: qB=pC: qD, pet q
e otantibus nnmeros integros quoscunque, unitate hand ex-

clusa. Nam 1) quando commensurabiles sunt magnitudines

A et B, Cet D; ob A:B=C:D (supp.) ex vulg;d Definj»

tione simul erunt A=;‘B, et C='—.D, adeoque e simul

PA::%‘.-B, ot pC.-:_p;:_'D, ot pA== —-. qB, et pC—z‘ qD:

wmnde ex valgari Definitione ?A:qB=pC qD.
2) Quodsi magnitudines A et B, C et D sunt incommen.
sarabiles; ex valgari Definitione utriusque rationis Exponens

iisdem continebitur limitibus,

+1

ita ut simul sint AD> l'--B

et <

B, ac C>-'D et <l:’-—!D vel etiam pA>

ot <._—.. qB, ¢ pC>L eqD et < .q!), unde etism

rationum pA:qB et pC: qD Exponentes mdem respeative limi-

tibus ‘P;-t; a b ::1 continentur (Pfleiderers Expos. ac Dilucid.

libri V. Elem. p. 18. 19.)

Post generaliores has ad librum Vium observationes eas
fam Propositiones, quas Hob. Simson huic libro inseruit, vel
addidit, eodem ordine, eademque mota, qua ipse usus est,
designatas exhibebimus. Demonstrationes
caussa symbolice sistemus.

Est nempe apud BRob. Simsonem post V. 6. haec

Propositio A,

(Haec est ea ipsa Propositio, quam Borellus negaverat ex
Euclidea theoria demonstrari posse, ot quam doctiss, Pflei-.
derer, ut supra notavimus, sponte ex Euclidis pracceptis fluere
ostendit L ¢ §. 61, et in Expos ot Dilucid. libri V. p. 5,
Prop. VI.)

8i prima ad secundam nndem habuerit rationem, quam
tertia ad quartam, fueritque prima maior secunda, erit tertia

- maior quarthi et si sequalis, sequalis; et si minor, minor.
Buclid. Element. P, L. - VA

tamen brevitatis
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Nempe, si A:B=C:D, fueritque AD>=<B, erit (V.Ar.%:
ctisam 2A>==<2B. Tum vero, ob A:P=C:D, ex V. Du
5. est etiam 2C>=<2D, adeoque pariter C>=<D.

Robert. Simson observat, Propositione hac saepissime ox
Geometras, eamque in V. 25, VI. 34, XI. 31 XIL 15, &
hiberi, a Theone autem eam ex Elementis sublatam esse po-
tat, quoniam satis evidens visa sit ei, aliisque, qui confus-
neam et indistinctam proportiopalium ideam apud vulgw
recepiam substituant loco accuratae ideae, quae ex Definuonr
V. 5, habeatur. Nullum eaim dubium esse, Exdoxam vd
Baclidem, qui heo nihilo difficiliores 7 mam sc. et 9 mn
buius Libri demonstratione muniverit, etiam huic in Elemes
tis locum dedisse. Commandinum quidem eam ut V, {6
Cor, subiunxisse, quod vero recte Clavius “reprehesdst.
quoniam ita sallim ad quataor magnitudines eiusdem generis
pertinere videretur. Neque tamen fipspum Claviem alism o
demonsrationem dedisse, sed asseruissc, eam perspicuam ese
ex matura proportionum, Quo ipso occasionem dederit Boreils
Enclidem iniuste cavillandi.

Propositio B.
(Vulgo Corollavium V. Prop. 4. ubi vide notata.)

Si quatuor magnitudines proportionales fuerini, ot invent
propurtionales erunt. Si A:B=C:D, erit etiam lavene:
B:A=D:C. Sumtis enim sequemuliiplis quibuscunque pr
mae ao tertise nA, nC, pariterque aliis aequemultiplis o
buscunque secundae et quartae rB, rD, erunt ex V. Def B
quoties nAD> =<iB, etiam simul nC>=<1D, adecque
* etiam, quoties 1B>=<nA, simul tD>=<nC, uonde e
V. Del. 5. est B:A=D:C (vel D:C==B:A.)

(Cor. Hine consequitur, si A:C sit duplicata ratio ratioais
A:B, fore C:A duplicatam rationis B:A, Erit enim (V.Del. 10)
A:B=B:C, adecque ex ha¢ Propositione C:B=H:A, unds
C:A est ratio du[;h‘cau rationis C:B, vel rationis B:A. Sini-
lia ostendentur de wriplicats ratione ete.)




apeL, V. per. 5. et 1. 347

Prop. C.

Si prima aeque multiplex fuerit, vel eadom pas (vdl,
quod addi potest, caedem partes) secundae, stque tertis quar-
tae: evit prima ad secundam, ut tertia ad quartam: vel ut
Pficiderer xem exprimit (Expos. ac Dilugid. Libr. V. §. 29.)
Magutsudianum A et B aequemnltiplices, vel partes aeque ali-
quotae, vel et partes soque aliquantae ad magnitudines ipsas

A et B casdom respeciive habent rationes. Nempe pA:A=x

A B
pBiB; ;;A‘—"—’E:B; gA:A:::gB:B. Nam, cum mm n(pld)=

| (up)A, guam o{pB)=(up)B (V. 3.) erit, quotics n(pA)>=

<ra, simul 2{pB)>—=<rB, prout np>=<r, adeoque ex’
V. Def. 5. pA:A==pB:B. Sit deinde l‘—_—E, I‘—:-— ", adeoque
q

" A=qE, B=qF, ent per modo demonsitata qE:E=q[:[,

sdeoque (Prop. B) EqE=T:qF, i. e. §:A=1§:B. Deni-
. A B oL
qQue, quuam sit ;:A:-q:B, erit etiam (V. 4, Cor. ».)
‘L::A:E;E:B. Haec Propositio, ut Bob.d §imsom observas,
saepius 2 Geometris jusurpatur,’ et necessaria est in X. 5,.
et X. 6. Caeterim ex ea evincitur, ut supra & Pflcidereri
Dissertat, Promtuario Mathem, Hindenburgii inserta §§. ;1.32.
ralhatam fuit, Quoties ex vulgari Definitione i. e. ex ea, ‘qulo
Vabetur in VII Def. 20. sit A:B=—C:D, esse} otiam sequali-
tatem rationum ex altera Euclidea Definitione, nempe V. Def. 5.
Quod ipsum, ut supra vidimus, Clavius in notis post V.
- Def. 8. in numeris ostendit ope quarundam Propositionum
Wibri VII, sc. V. Del. 5. quatenns numeris congruat, ex oa
numerorum proportionalitate, quac in VII. Def. 20. habetur,
demousuwaci posse.
Prop. D.
) {Conversa antecedentis.)
Si fuerit prima ad secundam, ut tertia ad quartam,
fueritque prima multiplex, vel pars (vel partes) secundae;
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erit tertia eadem multiplex, yol caedem pars (vel easdes pe-
tes) quartae,

Si enim A:B=C:D, erit etiam A:qB=C:qD, mAd=
mC:D, et mA:qB=mC:qD (V. 4, et V. &, Cor. 2.), usde
ex Prop. A, si A=qB, erit et C=qD: si mA=B, =

1
A='-n-B. erit mC=D, wel C=;I-D: si mA==qB, =

=l%s, erit C=gD, sow Co=ID. Observar Hob. Sime,

banc Propositionem uon raro ed alias demomstrationes adbi
beri, et necessaviam esse ad demonstrandam VI. 9. Vides
sutem & Theone omissam esse propter vationem ad Prop. 4

memoratam,
Prop. E.

quam habet Hob. Simson post V. Prop. 19.

8i quatuer magnimdinu proportionales eint, et convener
do proportionales erunt, .vel si A:B=C:D, sitque 4>8,
adeoque etiam (Prop., A.) C>D, erit A:A—B==C:C-D.
Nam, quuam A:B=C:D, erit dividendo (V. 17) A~B:B
=C~D:D, et invertendo (Prop, B.) B:A—-B=D:C-D
Qaare componeado (V. 18.) erit B4-A-B:A-B=D+0C-
0;:C -1} i. e. A:A—B=C:C--D.

Observ, Eindem demonstrationem habet Gregorii iz o
ad nuuc locum. Caeterum haec Propositio, que cum V.1
arcto nexu cohaeret, potest otiam pariter ac illa sine opf
V. 18. demonstrari (Pfleiderer. Expos. ac Dilucid. Libr. V.
P 23.)

Cor. 1. 8i quatuor magnitudines A, B, C, D Pml’miof
nales sunt, et A<B, adeoque etiam (Prop, A.) C<LD: e 1
etiam inverse (Prop. B.) B:A==I):C, adeoque ex hac Prop>
sitione B:B—A_=D:D—-C,

Cor. 2, Generatim itaque, ¢i duae magnitudines inaequ
les A et B eandem iuvicem habeat rationem, quas® alise dist
tnaequales C et D: erit et maior priorum duarum ad ipsan®
differentiam, uti major duarum posteriorum ad eagunders d
feventiam ; vel etiam inverse (Prop. B.) differestiz 407
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priorurm ad erundem maiorem erit, ut differentia dusrum
posteriorum ad ipsarum maiorem. Breviter, si A:B=C:D,

erit etiam convertendo A:A—B=C:C~D, seu A—B:A—=C—
D:C, vel B:B—A=D:D—C, seu B—A:B=D~—C:D.

Cor. 3. Generaliusque, si duse magnitudines insequales
eandem invicem habent ratiosem, quam alise duse magnitu-
dines inaequales: etiam alterutra priorum erit ad ipsarum dif-
ferentiam , uti posterior homologa, seu quae priori ordine
respondet , est ad differentiam posteriorum; et inverse (V. 17,
Cor. 2. et Cor. 2. E. Pfleideror. L c. p. 25.)

Sub finem libri quinti Rob., Simson adhuc gnatuor addic
Propositiones, quas nos, cum cohaereant cum aliis ad Defini-
tionem rationis compositae pertinentibus, veiecimus in Excur-
sum ad Libr, VI, ubi de ea Definitione agitur. Plures prae-
texea Propositiones dq rationibus inter se diversis Euclidis in-
terpretes et commentatores libro quinto subiungere solent.’
Multas eamnm habet Pappus ( Collect. Mathem. Libr. VII,

Prop. 3—11.), quas at Lemmata Apollonii libris do sectione

rationis et spatii praemisit. Ex Pappo deinde Campanus,

Commandinus (qui expresse se eas ex Collectionibus Pappi
iransferre monet, immutato tamen ordine, et quibusdam ad-
ditis detractisve) Clavius, Tacquetus, Barrovius, Baermannas
sliique has Propositiones huo trmo‘tulore, aliasque similes ad-
iecere, Plerique omnes tamen in iis demonstrandis pro Axio-
mate aut Postulato sumserunt, pouo' tribus magaitudinibus
datis semper aliquam quartam proportionalem, vel duabus
datis tertiam proportionalem inveniri, quod ipsum pro Axio-
mate sumi baud licere supra ad Axiomata libri V. monuimus,
ex pro lineis rectis demum in libri VI, Prapositionibus

11 et 12. demonstratur. Hauberus autem, vir doctissimus

nuno Seminarii Schonthalensis Professor in Dissertatione
»Propositionum de Rationibus inter se diversis Demonstratio-
nes ex solis libri V. Elementorum Definitionibus ac Propce
sitionibus deductae Tubing, 1793.« sine ope illius Postulati

o4s demounstravit, ita ut primum Propositiones ad duas vel
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plures rationes inter ss diversas mnirersim pertinentes stabllirc.
ot deinde ad eos casus progrederetur, quibus omnes omnisz
rationnm termini sunt einsdem goneris. Ita autem rem ex
dit Hauberus. Praemittit §§. 2 —4. Lemmata, quorum p:.
cum Axiomatibus ad Librum V. supra allatis consentit. Nemp
$. 2. 88 A==B, erit etiam mA=mB, et vice veraa: couu:
i ADB, ctiam mAD> mB, et vice versa. §. 3. Si A=
et m>n, eit mAD>nB. Coutra, si mA>nB, eit w2
at, si mA=mB, erit m=n. §. 4. a.(mA)=m.(ni), Deai
sequentes Propositiones, earumque demonstrationes exhiber
ques consenticnie amicistimo auctoie hic denuo sistimus.

Propositio a. (Hauberi Prop. 1. Diss. §. 5. xpnd Papper
‘ VIL 7. apud Claviam V. 26.)

Si quatuor magnitudinum A, B, C, D prima 4 ad secor
dam B maiorem rationem habet quam tertia C ad quarumD:
inverse secunda B ad primam A minorem rationem hibebil,
quam quarta D ad tertiam C.  Breviter, si A;B»CD, ent
B:A<D:C, seu D:C>B:A. Demonstratio. Ob ABDCD
(supp.) sumi poterunt (V. Def. 7.) mA, mC, et uB, uD i,
ut mi>nB8, et mC=<nD. Quodsi Fuerit mC<nD, v
aD>mC, cum sit ' nB<mA, comstabit proposiwm ex v
Def. 1.

Sin autem sit mC=nD: quoniam fest mA?ﬂBy‘ a
nB+-E=mA, et 1) E=D>A, quibus subduetis, ent oB=
<(m—1)A: et, cum nD=mC (supp.) > (m—1)C, rursus p
V. Def. 7. constat propositum. Tam, si 2) sit E<4, B¢
alignod muliiplum E, velut 1E> A (V. Def. 4.). Tum, quit
nP-+E=mA, erit etiam (V. Ax. 1.) r(nB~4E) i. o. (V- 1)
mB4sE=rmA, uude, demtis rE> A, erit aB<(rm—DA

"8ed, quia nD=mC, erit et mD.:rmC>(m—l)C' Usde
ex V. Def 7. coustat propositum.

Cov. (Haxber. §. 6. apud Clavium Schol. #d V. 5
Pariter, i A:BLC:D, erit otiam D:C<B:A, seu BADDC
Tum enim est C:D> A:B. Omnino autemn, si ea 110, !
aliera ost maior, ex V. Def. 7. hac ipsd minor dicatur, facile

———

J ——————— ——
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pheres rations hlnérmnr.—:lm. de maioribus rationibus traduntur, ad minores applican~
o duade 2] o co omlews, gy | si tramspositis rationibus ea, qui altera minor est, mator
Wwium (emim KK dasds . \oaaur,
&t Huberss. Puemis ] 1-i2 Propositio b, (Haaber §. 7.) -
com Avoowidu didami@c  gp g0y magnitadinum A, B, G, D, E, F sit A:B>C:D,
§ 24 mana=ticy CDSEF, erit et ABB>ET. ' ' :
% ADB, eam mi)3B, 9% Demonstr, Cum sit A:B>C:D, et GDD>ETF, sit ex
a ads, auaidil 24y, Def. 7. mA>nB, mC=<uD; et pC>qD, pE=<qT,
®, 4 al=al, ers=s. {1t3lesignantibus m, n, p, q semper numeros integros: erit
sequentes Propsiome, s Zauoque (V. Ax. L) pmC=<pnD, mpC>mqD, seu pnD=
qom consenuenit s 82525 omC , pmC>mqD, hincgue ppD>mqD, et pn>mgq, ac
Propoity & (Mmﬁ\n?mmde etiam pnB>mqB: cumque sit mA> B, itague ot
VIL © and ! PMAD>PnB, ent i fortiori pmA> mqB, seu mpA>mqB, ot

. 'd.ml.&i'?m> qB: et, quia practeres est’pE=<qF, per V. Def. T.
R s oustat propositum.
do ¥ muem 'Wwiu"v Scholion. (Hauber. §. 8.). Hanc Propositionem quidam
wrere secods B od .P“';.lw'zditoru Elementorum V. 13, pro corollario subiunxe-
qua quu D o coaa & b mnt, et Clavius quidem expresse addens in Schol. ad V. 13.
BALUC, e DLOHL _9“'*011(»):' modo eam demonstiari posse, quo V. 13. ipsa demon-
{rupp.) sums pousruat (7. De f_:':lll'lta sit: quod non ita se habet.
w > “?(me \;S .P‘.'°P0l- o. (Hauber. §. 10, Pfleiderer. in Promt. Mathem.
sD>0t, an & el e Lips. 1798, §. 60. Nr. 2.3.) .
e o, e, 9008 magnivadioum A, B, C, D si A=B, & C<D,
‘i em “‘m 9 Lp’;“ui AD>B, et C=<D, erit AB>C:D, seu inverse
aB-E=mi, e 1) L2050 ¥ Proy 2y B .
< m-Uk: namlD:lC{,ﬂF'\)f pDem)o:iu:;fo?i.c. N d Haub §. 9 ea
. o Pllemlssa est .P“ auberum .
V. Del 7. consat proytsies- h . Propositio, quam supra ex Promt. Lips. §. 60. Nr. 1. artuli-
al.quod mals lum B weia £33 ' ';'““"' quamque Lemwma ad ¢. vocabimus, nempe si A==B,
afeEmd, o eam (V01 C=D, esse A:B=C:D. Tum vero] Hauberus ila pergit.
yal--E=tmd, unk, dei :E)!-T'_l) Si A=B, C<D, sit C+E=D; eit ex modo dictis A:B
Sed, qaia aD=eC, ““’M4Y=C+E’D; cumque sit CHEDD>C:D (V. &) erit etiam
ex V. Def 7. coastn propostss _“=B>C=D (V. 13.).  2) Hiuc etiam, si AS>B, C==D, seu
Cor. (Hasher . & 1ol CN"‘.D“C: et D<A, erit D:C>B:A, seu (Prop. .} A:B>C:D,
Purver, 6 ABCCD, m 130 et Pappi viL, 10, 3) 5i ADB, et C<D, sit A=B
Tom enig e G343 002 FE CHP=D_ et AB>AB+E (V. 8.) er A:B+E=C

alieta ot paiar, & ¥ Db T
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«+F:D exLemm. ad initium Demonstrationis allato, ac prodmde
A:B>C=F:D (V. 13.): quonismque C4-F:DYC:D (V. &}
etiasrm A:B> C:D (Prop. b.). Est haec Pappi VIL 11. -
Prop. d. (Hauber. §. 11. Pfleiderer, in Promt. Mathesm.,
Lips. 1798, §. 62.)

8j A:B>CiD, erit C<D, i A—=¢B, e ait ADB,
si C=>D, '

Dem. 1) 8i AlB>C:D, atque A=—=<B, un B=> 4,
erit B:B=>A:B (V. 7. 8.) quare B:B>C:D (V. 13. «
Prop. b.). Sed, cum sit B:B=D:D (Lemm. ad c.), evit D:D
>C:D (V. 13.) ac proinde D> C, sena C<LD (V. 10).

2) Si A:B>C:D, aique C=>D, e C:D=>D:D
(V. 7. 8.) hincque A:B>D:D (V. 13. et Prop b.).
Sed quia D:D=B:B (Lemm. ad c,), erit et A:B> B:B (V.'13.
ac proinde AD>B (V. 10.).

Prop. e. (Hauber. §. 12.)

8i A:B>C:D: erit etiam mA:mB>C:D, et A:B>nCaD,
ot mA:mB>nC:aD, ac viciesim, denotantibus m, n mume-
ros integros quoscunque.

Dem. 1) Cum sit mA:mB=A:B (V. 15), s« sit A:BD
C:D, erit etiam mA:mB>C:D (V. 13, ): pariterque, s =
mA:mB>C:D, etiam A:B>C:D (V. 13.).

2) Sic et, quum sit nC:nD=C:D (V 15.) si rarsu
A:B>C:D, erit quogne A:B>nCinD (V. 13.): s ven
A:B>nCinD, pariter A:B>C:D (V. 13.).

3) Denique, si A:B> C:D, erit mA:mB>C:D per modo
demousrata ar. 1. adeoque et mA:mB>nCiaD per demos
strata nr. 2, Vicissim, si mA:mB> uC:nD, orit et A:B>:C:
nD (ur. 1.), stque hinc A:BD>C:D (aor. 2.)

Cor. 1. (Haaber. §, 13.) Hinc etiam, si A:B>GCiD, sti

A:B

1 1 ' ’

mA'mB >-SC:!D, atque 2 A: LB) cC:D
™ m m

Palfy te:In,

m m ln a
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Cor. 2. (Hauber S.‘ 14.). Atque etiam, si rarsws A:B>C:D

!'C'}—D 3A:.1-B
nmn m m
erit mA:mB)> et >nC:inD*

Prop. f. (Hanber. §,4i5.)

Si A:B>G:D; erit etiam mA:B>mC:D, et A:nB>C:D, -

et mA :uB>mC:nD, m et n denotantibus numearos integros
quosounque.

Dem. Si ob A:B>C:D (supp,) sit pA>qB, pC=<qD
(V.Def. 1.) etiam (V. Ax. 3.) erit m.pA > mqB ; mpC=<gm4gD,
' n.pA>nqB; npC=<ngqD,
mnpA > mngqB; mnpC=<mngD,
sen  p(mA)>m.qB; p(mC)=<m.qD .
" npA>qu(nB); mpC=<q(nD)
‘np{mA) >mq(nB); ‘np(mC)=<mq(aD),
et cum sequemultiplices magnitudinum pA, pC; qB, qD
sint ipsarum quoque magnitudinum A, C; B, D, pariterque
aequemultiplices magnitudioum p(mA), p{mC): q(nB),
q(nD) sint ipsarum mA, mC, nB, nD aequemultiplices
(V. 3.), per V. Def. 7. constat propositum.

Prop. g. (Hauwbor. §. 16.)

Vicissim, ¢i A:B>C:D . seu si mA:B>mC:D,
exit etiam é=B>(,:.:D vel A:nB>C:nD
: m “m
et A:]?;):Clx); vel mA:nB>mC:nD
o« ABLCD erit etiam A:B>C:D
nwa” m'n
Euclid. Element, P. II. : Aa

vy



Dem. Ob mA:BD>mC:D, A:nB>C:nD, mAuB>nCeD
(supp.), fit (V. Del. 7.) p(mAd>qB, p(mC)=<4eD
PA >q(nB), pC=<quD)
pmA)> q(aB), p(aC)=<q.2D 2
sive (V. 3) (pm)A>qB, (pm)C=<gD
pA> (qn)B, pC=<(qu)D
(pm)A>(qu)B, (pm)C==<(qn)D
proinde V. Def. 7. erit A:B> C:D.

1
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1

Cor. 1. (Hauber. §. 11.). Hinc et per Prop. f., n A:E ‘

B D
- Pa: l..B Pc. iD
>0, et A ¢ 7> g8 g
q q

B <D

A c
" ..!.A}:g- B> -l-C :?‘ID-
m n m

' Cory 2. (Hanber §. 18.). Ttemque

' -
B 'p A lec
u m m
mA; >mC: et :nB > :nD,
ip ip . LY
a n m m

Prop. h. (Hauber. §. 19. Pappi Prop. VII. 3. coll. VIL &
apud ‘Clavium V. 28.5

8 A:B>C:D, erit componendo A~-B:B>C-D:D. l
Dem. Sit mA>nB, mC=<nD (supp. et V. Def. 7.), (

et additis mB, mD, evit mA=~mB > nBmB, mC+mD=< ‘
nD—mD, cumque \
[
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Dea. 05 mAI>ald iy 1) git mA+mB=m(A+B), mCH-mD=m(C+D), ac
{rapp), fie (V. Deh % peipi (V. 2.), nB-f-mB=(n-tm)B; nD4-mD=oAn-+4m)D, et proinde
Phi m(A<4B)> (n--m)B, m(C4D) =< (n+m)D, per
f3y V. Del 7o coumstat propositum. .

ave (V. 3) (pmii> 8, o ‘ . o
P, fix: Cor. 1 (."aul_)e’r.. §. 20.) Aliter haec Propositio sic .x.pl'l-

fpois >, i metur:  Si differentia duarum magnitndinum ad earum mino-

prowée V. Def, . e 18 Q rem in maiori ratione est, quam differentia duarum aliarum
ad harum minorem ; etiam maior priorum ad jpsaram mino-

Coe L (B § L2, Ty T in maiori ratione erit, quam maior posteriorum ad mino-
remn. Nam si A—B:B> C—D:D, erit A—B~}~B:B> C—~D--D:D

} sﬂ boc est A:B>C:D.

N h)..'c.wiﬂ Cor. 2. Hauber. §..21.) Eodem supposito, quod i.n
> C'D'"; o "% Prop, h., summa dusrmn priorum ad earum priorem in mi-
qB !D uori ratione erit, quam swnma posterioram ad testiam.” Nam,

x I}

i AR>C:D, inverse erit (Prop. a.) B:A<D:C, adeoque
; A+B:A <C4-D:C (Prop. h.), seu A:A=+B < C:C-4D (Prop 1.)
A .
« -‘A :!n‘»l_c ‘3“ ' * Prop. i. (Hauber. §. 22, Clav. V. 29.)
- ]

8i A:B>C:D, et C> D, sc proinde etiam AD> B (Prop. d.),

erit otiam dividendo A—B:E>C—D:D , sen inverse B:A—B<
Cot 2 (Hasbr § 3. }o@ D:C—D,

i .
!3 !D hl o Dem. Sit mA>nB, mC=<nD (snpp. e V. Def. 1);
ok >al: ‘ “' W) wo (V. Ax 3) quia P<KC, erit oD <n(, proinde ex acquo
' 1 ip N % Vel a foctiori mC<uC, itague m<n, ¢t nB>mB, nD>mD.
s

- + Jam, demuis mB, mD, erit mA—aiB>B—mB, mC-mbD=
<oD—mD, cumque ’ )
Piep. b. (Haske § 1 y,ﬁh?’,\ per V. 5. t'nA—mI!_—_m(A-—B) , mC~mND=m(C~—~D)
ol Gaa Y i per V. 6, fomB=(n—m)B » "D —mD=(n —m)D;
erit m(A—B)>(n—m)B, m(C—D)=<«(n—m)D.

5 ABDCD, e comped ™ WQuodsi n—m, qui est numerus imeger, sit >1, propositum

Dem Si midsd, n(=¢d coustat ex V. Dek. 7. si vero n—m=1, erit 2m(A—B)>2B,
i g | 2‘“(C-D)—_—~ 2Mn ; ioli itudi-

et sddas b, b, @ mio)F <20, quomiamque aequemulriplices magn
aDtmd, cumqus "“.m.(A“B)» m(C—D) sunt ipsarum A~B, C—D aeque-
Multiplices (V. 5.), rursus per V. Def. 7. constat proposisum.
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Coroll, (Hasber. §. 23.) Quod quidem sic quoqus expri- |

mi potest: 8i summa dusrum magnitudicem ad earum sle-
ram maiorem rationem habet, quam summt dmaram alisum
ad Jurum alteram; ad eam priorum, que terminom conse-
quentem rationis maioris constituit, eriam aliera iptarum ma-
forem rationem habebit, quam altera posteriorum ad eam ba-
Tum, quae est terminus comsequens rationis minoris. Quippe

8i A4-B:B>C4D:D;

et A4-B—B:B> C+4D—D:D

i.e. A:B>C:D.

Prop. k. (Hauber. §. 2. Pappt VIL 6. Clav. V- R).

Si A:B»C:D, et C>D, ac proinde (Prop. &) A>F,
erit coavertendo A:A—B<LC:C—=D, seu inverse A~b:42>
C-D:C.

Dem. Ob A:B>C:D (supp.), erit dividendo (Prop i)
A—B:B> C—~D:D, a¢ proinde A—B—4B:A—B<C-D4D:il—D
(Prop. h. Cor. 2.) i. 0. A:A—B<C:C—D, seu

A—B:A> C—D:C (Prop. a.).

Cor. {, (Hauber. §. 25.) Sive etiam: & umm dutan
magnitudinum ad-earum unam'maiorem rationem habet, quam
summa duarum aliacum ad harum unam; summa priorus o
earum alteram minorem rationem habebit, quam summa p-
steriorum ad barum alteram. Etenim, si

A4B:B>C+D:D i
erit A~FB : A4~B—B < C=4-D:C-4D~D
i. e. A-B:ALC+4D:C,
Quod etiam consequitur ex Prop. i. Cor. et Prop. h. Cor. 2

Co:. 2. (Hauber. §. 26.) Generatim, si quatuor mage

tudinum, quarum prior ad secundam maiorem rationem habe.

quam tertia ad quartam, tertia maior fuerit qum qu™
adeoque (Prop. d.) etiam prima maior quam secunds; diff- |
rentia priorum ad carim alterutram maiorem rationem habe
bit, quam differentia posteriorum ad harum alterutram, 0% ]
nimirum ei, quae in maiori ratione aspumta eral, ordine I

spondet.
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CColl (Hebr S K i Cor. B, (Hasber. §. 21 Paviter, si differentia duarum
®pien: §ijigm dumw'.mlgm'tudinum ad earum minorem habet rationem maiorem,
U Buoiem nnoum be, m: quam differentia duaram aliarum sd hurum minorem, priorum
H batum dlomn;  w o ; quoque differentia ad earum maiorem in maiori raione erit

qeentem ttioans pwods awzz, 3 quam differeatia posteriorum ad ipsarum maiorem.
forem nugnea fiddi, axz: 8ieuim A—B:B>C—D:D

fam, gaae et lemins o <
A4 3504000,

erit A—B:A—B~-B>» C—D:C—D~-D (Frop. h. Cox 2.)
i. &, A~B:A>C-D:C,

& A -3y (-1 Quod etiam -consequitur ex Prop. h. Cor. 1. et Prop. k.

Le by

Prop. 1. (Hauber. §. 28.) °

Bioy b (Gae §. 2 e S AB>C:D, et B>>A adeoque (Prop. d.) D>C, erit

S kBHCB, w (Y, cpe
o centerteady A 4-30L 0 s
D¢

Dem. 0b £2HCD frpp) <
l-B.B)C-D.D,qu;E: St
{Prop. B Cor. 1) 4,0 -3l

A-BAY (DL (Pror 4

Cor. £, {Maaber. § B} Smea
Muznindingm ad aran v e
samma duarum aliyruy of bea & -
etum aeram miporem gz B
wetwean o hurey e, B8

AB: Ty (40D

erit Aol BB

ie, AR AL
Quad et conguru &8 paplL K

Co. 2 (Hssder, f. B} Vo
tudinum, quatum pn.c o %
Gum teruy o qumm, W s

: . s
ace. FRE \pw?‘ i‘. nan P{‘j\ e

feutla pocum o anm $eTE S

sp

bity qum difreatis e
wmnsrem ¢, que i guon B
sponle

4D PN

4

A C
:B—A D— i
B ; >I) g :D—C et inverse.

Dem, Cum sit A:B>C:D (supp.), seu

D:C>B:A (Prop. o) et B2>A (supp.)
dividendo erit D—C:C>B—A:A (Prop. i.), atquo etism
' D—~C:D>B—~A:B (Prop. k.)
unde pariter (Prop. a.) A:B—A> C:D—C
et B:.B—AD>D:D—C. N
Cor. 1. (Hawber. §. 29.) Si dusrum magnitudinum diffe-
tentia ad earum maiorem in maiori ratione est, guam duaram
alisrum differentia ad harum maiorem; priorum quoque maio¥
ad ipsarum minorem in maiori ratione erit, quam posteriorum
miior ad harum minorem. Nam, si
~ A~-B:AD>G-DC
ett A:A—(A—B)>>C:C—(C—D) Prop. L.
i e. A:R>CD.
Cor. 2. (Hauber. §. 30.) Iiem, codem supposito, quod in
Cor. pracced. paviter differentia priorum ad ipsarum minerem
'm.maioxi tatione erit, quam differentiy posteriorum ad harum
Rinorem. Si enim
A—B:ASC—DC
est A—B:A—(A—B)>C—D:C—(C—D) Prop: L.
i. e. A~B:BC—D:D
quod et comequitur ex Cor. 1..et Prop. i
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Prop. m. (Haaber. §. 31, Clav. V. 31. cars Schol.).
8i vod A:B=D.E vel A:B>D:E vel am ABSSDE
et B:.CSEF et B:.C=E:F quam B.C>E-F

ex aequo etiam erit A:CSD:F

Dem. 1) Si A:B—D:E et B.C>E:F, sit mB>ul,
mE=«nF (V. Def. 7). Tnm, quia aC<mB erit
AnC>A:mB (V. 8)), et, cum ob A:B=D:E (supp.) siz
A:mB=D:mE(V.4,)), etiam A:nC >D:mE (V. 13.), quoniamque
mE=<ul, it et D:mE=< D:aF (V. 7. 8.), ac proinds
A:nC2-D:nF (V. 13. ot Prop; b.), itaque A:C>D:F (Prop- e.).

2) Si A:BSD:E, et B:C=<E:F, inverse (V. 4. et Prop. a.}

erit C:B=F:E
et BAZED
jgitur ex aoquo per demonstrata ar. 1. C:A<{F:D seu inverse
(Prop. a.3) AC DT, .

3) §i um AB>D:E, quam B:C>E:F, sit mA>aB,
mD=<nE, et pB>qC, pE=<Lql' (V. DeL %) erirt et
pmAD> pnB, pmD= < pnE, npB > nqC, npE= < n3yf
scu pmA> puB, et pnB>nqC, pariterque
pmD==<pnE, et pnE=<ngl: itaque hine pmA>nqC, |
pmD==<uqF. Quare, cum aequemultiplices magnitadinam
mA, mD, qC, qF sint ipsarum etiam A, D, C, F aeque-
multiplices (V. 3,), propositum per V. Def. 7. constat.

(Hine sequens deduci potest Corollarium : Rationum inter
so diverarum duplicatae (triplicatze etc.) etiam inter se di-
versas sunt, et maioris quidem maior. Nempe, sit v. gr
A:B=zB:C, et P:Q=Q:R, sitque A:B>P:Q, ct mA>ul,
mP=«nQ. Jam, quotics mA>nB, erit et mB>nC,
et quoties mP—=<nQ, erit. et mQ=<nR (V. Def. )
itaque erunt simul WmB>nC, et mQ=<nR, ade-
que (V. Def. 7.) B:C>Q:R, unde ex hac Propositione m.

" erit A:C>P:R. Cf observ. ad V. Def. 10. 11. Atque hinc
porro facile coll, Cor. ad V. 22. per indirectum demonstrabi-
tur, rationum earundom inter se subduplicatas (subtriplicatas etc)
pariter inter se esse easdem, diversaram diversas.)
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Pop. . (B 3 Prop. n. (Hauber, §. 32. Clav. V. 32. cum Sehol.)
brdid=DE Wiy Hivel A:B=E:F, vel AiB>E:F, vel tam A:B>E:F
_ *BOEF el g B:C>D:E et B:C=D:E quam B:C>D:E

& deqwo sim ¢ L0V pitetiam ex aoquo perturbate A:C > D:F.

D f) & atbfeit  Dem. 1) Si A:B=E:F et B:C>D:E. sit mB>nC, mD=<
sE=¢of (V D 1. T mgnE (V. Def. 1.), et etit nE:mF==>mD:mF (V. T et 8,)
AxlDim) 5.0, o, wii#, quia ob A:B==E:F (supp.) etiam nA:mBz=nE:m[ (V. 4.),
Lab=DuE f.i) cmir)ti®it et nA:mB=>mD:mF (V. 11. 13.). Sed, cum sit
mE=af, et & Daf=(2 WB>nC, est A :nC>mD:mF (V. 3. ot Prop. b.), unde
Ay DJ(Y,QIPW_I\\@‘-MC)D:F {Prop. e.). )

HuiAnlLedlEie 2 8i AsB>ET, et B:C=D:E, erit inverse

e C3=1E C:B=E:D (V. Cor. & vel Prop. B.)

a BACED et B:A <T':E (Prop. s.) T

it & teyio per st 2L -taque per demonstrata nr. 1, C:ALFD; seu inverse A:C>
(Pop. 13 AL DL XF (Prop. a.) .

D & um LBXDL, qﬂl-«‘ 3. 8 A:B> EiT', et B:C> D:E, sit mA>uB, mE=<nF,
a2k, B>, 3¢ 1 pB>4qC, pD=<qE (V, Def. 1.), igitur et pmA>pnB,
pid> pb, pad=<pl 3 pB, sew pnB>nqC, pariterque ymE=<qnl, mpD seu
wox paA> B, ¢ pld 103 PMD=<mqE seu qmE, aque hine pmA>ngC, pmD==
poD=: pak, o mE=Ce wr<uqF, et, quonism magnitudinum mA, mD; qC, qF aeque-
pab=Csqf. Qur, masmBultiplices ipaarum quogque A, D; C, F sunt (V. 3.), enit
ai, D, (C, ¢F euigmaen:#F Vo Defin, 7. A:C>D:F.’ :
maduplices (V. 3., proposma 4 Prop. o. (Hauber, §. 33.)

(Hisc voquem b pole® 81 A:B==%.C:D s et EXBDS D, erit A~E:B> C~+-F:D.
w drorarn dpicoe (@0%°  Dem. 1) Si A:B=C:D et E:B>:D, sive inverso
verah sat, @ maory yudes € ‘ ' B:E<D:F (Prop.a.), ex aequo erit (Prop.m.)
AB=BC, w P=0R, w AEZCT, itaque A-+E:A>CF:C (Cor.
wP=(a). Le, quot i rQ Prop. h) et, cum sit A:B==C:D (supp.), ox aeguo etiam
a quotes wP=<), o ¢ 0EOP. M) A E:BS Co-F:D.
nsqee eraat sl wB)K, 6% %) 8i ABD.CiD, et E:B> F:D, sit mA>nB, mC==<nDs
que (V. Def. 1) BEXQR, we¥ ™ PED>qB, pT =& qD, erit etism pmA > puB,
on ACHPR CLoher, d1RHMC =g PaD, ¢t mpE, sew pmE > mgB, mpF sea
pocrs facly ol n. o V.2 p# P =<mqD, exgo etiam pmA~pmE > puB+mwgBs
e, ruiomam arusdon urke® PO P o € puD - mgD, sew (Vo 3y Vo 1, Ve 2} -
PoRac imter 30 o3 dn,ﬁ'ﬂ‘z’ ,




360 ’ EXCURSUS

pm(A-+E)> (pu~fmq)B, pariterque
pm(CT) =& (pa}-mq)D, unde e
A~E:B> C4=I':D per V. Def. 7,
Corol', (Hauber. §. 33.) Sive ctiam, i
, A:B=">C:D
et E—~A:B>»F-—-CD

erit A-=E—A:B> C<4F-C:D
i.e E:B>F:D.
Prop. p. ‘(Hauber. § 3.)
Si A:B=<C:D, et E:B>F:D, erit OOF, i E ¢
A<E, si CLT.
" Dem. Nam, ob A:B=<CD, et EBYFD (sopp)
B:E<DF (Prop. &)

erit otiam ex aequo A:E &C:T (Prop. m.)

. seu E:ASF:C (Prop. ¢.)
unde per Prop. d. comstat propositui.

‘ Prop. q. (Hauber, §. 36)

8i AiR=<C:D, et EB>F:D, erit

A~E:B<C—F:D, 6iB>E, 1¢ pmme(rroy.p)cﬂ-

sod E—A:B>F—C:D, iC<F « oo v o e

Dem. 1) Si est A:B=<CD, « EBYED, s

inverse erit B:E £ D:T (Prop. .)

—

igitur ex aequo A:E & C:F (Prop. m)
et quia ADE, A—E:ALC-T:C (Prop. k) -
quomiamque A:B=<C:D (supp) |
etiam ex aequo A—E:B<C-T:D (Prop. ™ _
?2) Si est EEB>F:D, et AB=<LCD, D&

erit inverse B:Az=:>1):C (Prop. B et )

—_—
quare ex aequo E:ADT:C (Prop. m.),
ot hinc E—A:E>F—CF (Prop. i
cumgque sit E:B>F:D (supp-)
ex sequo ctiam D—A:B=F—CD (Prop-

)quh c<h,

o)
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Cors 1. ( Haaber. §.31.) Quod quidem etitny sic exprimi potest
Si-est AE:B=<CF:D
et A:B>C:D

erit ot E:B < F:D.
Sed, si A:B=LC:D ’
ot A--E:B > C~+4TI:D
. eritet E:B>TF:D.
Cor. 2. (Hauber. §. 38.) Hinc etiam, si
A—E:B<C—F:D
et A:D=. < C:D

erit A—(A—ExB<C—~(C~F%D (Prop. q. nr.1.)
seu E:‘B<F:D.

Pr, si A:B>C:D

aique A—FE:B=<C -F:D

erit A—(A—E):B>C—(C~F):D (Prop. g, iir: 3.)
hoc est E:B>I:D.

’

Prop. v. (Haaber. §. 39.)
8i A:B>C:D, tumsiC5> D, ergoet (Prop:d.) AD B, erit
A+BiA—~B<CH+D:C—D: eot, si A<B, ergu ot (Prop: di)
C«LD, erit A+B:B—ADC-+D:D~C.
Dem. Ob A:B > C:D (supp.)
1) eric A4 BiA <C+D:C (Cor. 2. Prop. h.)
et, 3i C>»D, convertendo A:A—B <C:C~D (i’rop. k.)
guare ex aequo A<4-B:A—B<C~D:C- ) (Prop.mi)
2) erit quogns A~~B:B> C-+D:0 (Prop. h.),
ety si AXB, B:B—A>D:D~C (Prop. L)
unde rursus ex sequo A=+B:B—A> C-4-D:D—C (Prop. m.)

Prop. s, (Hauber. §. 40.)

Yicissim, si A~B:A—B>C--D:C=D
erit AsBLC:D v

Baclid; Element. P. 1L B b
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Dem. Nam, ob A+B:A-—-B/<C+D:C-—D (sspp.)

o8t Aq-Bep-A—B:A-B—( A—B) < C+4D+C-DCHC

—(C—D) (Prop. r.) hoc est 2A12B<2C:2D

et proinde A:B<C:D (Prop. e.)

- Et hactenus quidem de magnitudinibus universim sere:
fuit, give ga, quae ad duas diversas rationes pertinent, imver
se eiusdem, sive diversi genmeris fuerint. Iam vero tramsc
auctor ad magnitudines homogeneas.

Prop. t. (Hauber. §.'41) Conf. Prop. c.
Si quatuor homogenearum magnitudinum 4, B, C. D s
A=C, et B<D, vel, i A>DC, et B=«D, erit
A:B>C:D.
Dem, 1) 8i A==C, e« B> D,
" erit A1B> A:D (V. 8)
st A:D=C:D (V. 1)

a¢ proinde A:B > C:D (V. 13.)

%) 8iA>C, et B—<D,
ferit A:B>C:D (V, 8)
et C:B=>C:D (V. 7. 8)

itaque et A.B> C:D (V. 13. et Prop. b))

Prop. u. (Hauber. §, 42.)
. Vicissim, si A:B>C:D, erit BD, 3 A=<C, e
ALC, i B=>D.
Dem 1) 8i A=<C, erit
C:B=>A:B (V. 1. 8.)
et cum sit A:B>C:D - (asupp.)
etism C:B>C:D (V. 13 et Prop. b.)
proindeque BLD (V. 10.)
2) Si B=>D, erit C:D=>CB (V. 7. 8)
quare, cum sit A:B> C:D (supp.)

erit et A+B>C:B (V. 13 et Prop. b}
itague 'A> C (V. 10.) -
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~

Prop. v. (Hauber. §. 43. Pappi VII. Prop.5. apud Clav.V.21,)
Si A:B>»C:D, writ et aliorac A:C> B:D, scu inverse _ .
C: A=—D:B,
XDem. Sit mA>nB, et mCinD (supp. ot V. Def. T.)

erit igitur mA:mC> nB:aD (Prop. &.)
et hing A:C>B:D (Prop. e.)
Prop. w. (Hawber. §. 34.)
Bi AB>CD, erit A-pECHD ] ng
Dem. Ob A:B>C:D (supp.) erit
1) componendo A==B:B> C4D:D (Prop. h.) -
et alterne A=B:C~-D>B:D (Prop. v.)
2) erit etiam A~-B:A <CHD:C (Cor. 2. Prop. h.)
ot vursus alterne A~-B:C<4-D<A:C (Pyop, v.)
Cor. 1. (Hauber. §.45. Pappi VII.8.) Pariter, si A:B> C:D,)

:D
erit ot A+C:B+D Z‘A" > Nam, ob AB> GiD (upp.)

erit altezﬁ?A:C)B:D (Prop. v.) et hiac
A--C:B D{ 26D peop. w.)
‘B <AB (Prop, w.

Cor. 2. Inacqualium dusrum magnitudinum maior ad
minorem in mailori ratione est, quam summa majoris et cuius-
cunque tcrtiae ad summam minoris et eiusdem tertise.

Nam, si A>B, est A:C>B:C (V. 8.), ideoque

A~4-C:B4-C<A:B (Brop. w.), seu AiB> A-pC:B-=C,
Prop. x. (Hauber, § 47.) »
Si A:B>C:D, et C>D, itaque (Prop. d,.) A>B, erit

:C
A—B:C—D)‘ :-D.' sed si B> A, adeoque (Prop. d.)

"D>C, erit B—A:D—C< ;g
Dem. Propter A:B> C:D (supp-)
1) 3i C>D, erit A—B:AD> C—D:C (Prop. k.)
- et A—B:B>C—D:D (Prop. i)
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proinde etiam alterne A—B:C—D>A:C
ot A—B:C—D>B:D (Prop. v.)
2) 3si BD A, erit B—A:ALD—C:C
pariterque A—A:BLD—C:D (Prop, L}
unde itexum alterne B—A:D~C<A:C
et B—A:D—C<B:D (Prop. v.)
Cor. 1, (Hauber. §.48. Pappi VII.9. Cla. V.33) Si &=B
>C:D, et foerit B> D, adeoque (Prop. u.) A>C, eit A—C=

B~D> j (A;g' sin aotem A <C, ac proinde (Prop,u.) BZ D,

. A:B -

erit. C—A:D—BLY L 1.

Nam, ob A:B>C:D (supp.), erit alterme (Prop. 0.)
A:C>B:D, atque hinc, si B>D, ent

A—C:B~D> g é]}: ; #in autem ALC,

:B
C—A:D—B<L z‘é.n Prop. x.

Car. 2. Insequalivm dusrum magnitudinum maior ¥ méw
norem in minori ratione est, quam excessus maioris super tew~
tiam quamcunque ad excessum minoris super esndem, wmise—
rem nimirum ambabus; in maiori vera, quam excessas tevine
cuinscunque, quae sit ambabus maior, super maiorem, ad ex-
cessum eiusdem super minorem.

Etenim, si A> B, est A:C>B:C (V, 8.)

¢t proinde A—~C:B—C>» A:B, si C<B
et C—~A:C—~B<A:B, si C>A (Prop.x,)
. ( <A—C:B—C
sen A:B ; SC—A:C—B
Prop. y. (Hasmber. §. 50. Clar. V. 31.)

8i A:B>C:D, ot €:D>E:T etc. erit summa omnim
priorum A=f~C—~E -~ etc, ad summam omnium posterior=
R=}-D—=4~F=}~ etc. in maiori ratione, quam postrema E priorum
ad postremarn F posteriorum: in minori autem, quam prim
A priorum ad primam B posteriorum; et denique in maiori
quam summa priovym C~fE-~ etc. omniam ctcepla prima A
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;o> »d  summam posteriorum Def-Fejs etc. omnium , excepta ha.
1 7-7y. cuwsws prims B,

Laig— . Dem. Ob A:B>C:D (supp.)

ATO-t est A4-C:B-+D>C:D er2<A:B (Cor. 1, Prop. v.)
Ci= Quoniam autem C:D>E:F (supp.), erit otiam
D= A<4-C:B4-D>E:F (Prop. b.)

. p- . Qe hine A4-CHE:B4D-FE:F, sed <A+4C:BD
L (Cor- 1. Pr. £) Unde porro ob A~4-C:B—4-D<CA:B per demou-

alegr -

i strata erit’ A~-C—+E:B-4-D-}-F <A:B (Prop.b.)

1 4KEEF= atquo hinc Ad-C—A-E:B--D4-F > CHE:Def-F

(Cor. 1. Prop.)

v Prop. z. (Hauber. §. 51.)

o, EH L H 'A:B>C:D, et B> D, pariterque C>D, et proinde
preisis CProp. d. et Prop, u.) etiam A >B, et A>C: summa maxi-
. i Z . mae et minimao A+D muior est, quam summa duarum relis

2ay p""’ quarum B..C. ’

R Dem. Ob'A:B>CD, et C>D (supp.)

S0 dividendo est A—B:B>C~—D:D (Prop. i.)

[ pio- quonnmque B> D (supp.) etism A—~B>C—D (Prop, u,)
e ot, addito utrimque B-D

o #3257

ava 38 A<D >B+-C,

I g T 7':' Prop. a. (Hauber. §. 52. Pappi VII. 16.)

o w4 8i sint quatnor numeri vel lincac A, B, C, D, ita, ut
&2 Tem © A:B>GCD; erit productum vel rectaugulum extremorum ma.

YL TV ime » quam productum sut rectangulnm medio:um, et vicis-
_5;5—6)15"\‘ sim, (Hane Propositionem, quamvis iam supponat Pfoposi-
_ui-8GEET diones alignas libri VI. vel VIL, quae tamen independeater

<!,«3;—f ab ea demonstrantut, propter nexum cum praecedentibus, na-
) ~i-k+  Iuimus ) reliquis Hauberianis seeparare, et suo demum loco
”,_(:_ Iy v '; ponere, cui facile eam restituer lector intelligens).

\'r'”i’: o Dem, 1) Quoniam A:B>>C:D (supp.)
o ,j,,w: , et ABB=AXC:BXC (VIL17{VIL. 18. V1. 1,)
e erit etiam AXG:BYXC>C:D (V. 13.)
i uﬂ"’r;': ot quia rarsus CG:D=AXC:AXD (VI 17 VIL 18, VL.1,)"
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etiam A_XC_:BXC>AXC:AXD (v. 13)
et hino BXC <AXD (V. 10.) seu
AXD>»BXC.
2) Si AXD>BXC, pariter erit
AXC:BYC>AXC:AXD (V. 8.)
¢t ob AXC:BYC=A:B (VII, 17. VIL 18, V1. 1)

AB> AXCAXD (V. 13.):
et, quia rursus AXC:A4-D=C:D (VH: 17, VIL 16. VL1 T

patiter A:B>C:D (V. 13))
Cor. (Haubers §. 83.). Proinde, si A:B>B:C, desoun
tbus rursus A, B, C numeros, vel lineas,

est Axc>B2, vel BY, et vicissim.




EXCURSUS

- AD .

ELEMENTORUM

L. VI. et maxime ad VI, Def. 5.

$. 1. Haec Definitio in Edictione Oxgniensi ita habet:
Adyos ix idyoy avyxsiodas, arav de Tow Adywv anhexdryres &g’
iavras olie wlaowaoBeicas mormas tvd. Editio Basileensit
legit: rovis. Theon seculi post C.N. quarti scriptor in Come
mengar. jn Prolomaei Almagestum (Jlvodsudiov ptydlys ovv-
rafews fr8l. 1y, Oconvos Ahifavping {is 1o dvrd vTopvnudrww
B184, 1a. Basil. 1538 p. 61. post ambiguum illud et vagum
nivd addit mplacryra idyov. Et Scholion Anonymi in Edit,
Elementor. Basileensi p. 61, pro mwa substituit 2oyor, Euto-
cius in locum Archimedis (Appsurdovs ta owlousva, uperd
Tav E'vroniov "Aoxeiwvitov frouvnuarwy iisdem verbis hanc
. Definitionem habet, ut nunc legitur in Edit. Oxon, Plerique
Commentatores, ut Clavius, Tartalea, David Gregorins alii-
que vocem wnhexorys vertunt: quantitas, vel, ut ipsi vocem:
gnantitas interpretantur: rationum demominator vel exporens.
Wallisius (Opera Mathem. Tom. II. p. 665 sqq.) mrpluirys
jnterpretatur: quantuplicitas, quam exponi ait per exponens
tem rationis. (Ifleiderer. in Schol. in librs VI. Elem. P. TV,
¢ quibus excerpta‘sunt, quae in hoc Excursu habentur §.200.
not. 7, 8, 9 coll. §. 202. not. 15.). .

§. 2. Verum enim vero, ut Bob. Simson observat, hus
ius Definitionis, laxo, in quod definit, effato (vide Pflsides '
rer 1. c. §. 200.) satis suspectse, in sequentibus apud Eu
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clidem . Archimedem, Apollonium , reliquasque veteges, §:!.
ratione composita saepius utuntur, nullum amplius vestigius
invenitur, (Id ipsum enam, si non verbis, re tamea ipu
faterar Clavius, nec satis excusare studet Saccherims (Emeliis
ab omni naevo vindicatus P. 158 sq.))s Ita v, c. in demor
stratione VI, 23. in qua primum rationis compositae [it mez
tio, nihil prorsus occurrit, quod ad hanc Definitionem i,
referret.  Campanus quoque Debanitionern V1. 5. non haber |

§. 3. Aliam potius rationis composiue Delizitionem, ans-
logam ei, gnac V. Def. 10. 11. habdiur, aperte supponurs
demonstrationes Euclidis, in quibus de rationibus composius :
semo est v. ¢ VI 23. ot VII. 5. . Cam a Campano im‘l
strirtine indicatam in VII. Def 19. vaiii recentiores Dathe- |
matici, quorum plures nominat Iflciderer. 1. c. §. 201, de }
dere, uberrime exhibuit Rob. Simson in Definitions A, quim |
V. Defin. §1. subnectit, his verbis: - |

1. Si fuerint quotamque maguitudinis eiusdem genlli’:[
prima ad ultimam hsbere dicitur rationem compositam ex !
ratione, quam habet prima ad secundam, et ratione secundus
ad tertiam, et ea, quam habet tertia ad quartam, et ita deinceps ;
usque ad ultimam. Ex. gr. sint magnitudines A, B, C, D: !
prima A habere dicitur ad ultimam D rationem composium ‘}
ex vations ipsius A ad B, et vatione B ad C, et ratione C &4 |
D: vel ratio A ad D dicitur composita esse ex rationibus 3
ad B, Bad C, et C ad D.

2. Si igitur ratio A ad B cadem 4it rationi E ad F; @
ratio B ad C eadem fuerit rationi G ad IT; e ratio Cad D’
eadem rationi K ad L: A ad D habere dicitur rativnem com- ’
positam ex rationibus, quae caedem sunt ratioaibus E ad T, |
GadH, et Kad L. 1demgque intelligitur, gquando breviu- |
tis gratia dicitur A ad D habere rationem compositam &x 1
tionibus E ad F, G ad 11, ot K ad L.

3, 8imiliter, si ratio M ad N eadem sit rationi A ad D, ‘
praccedentibus manentibus: brévitatis gratia dicitur xatio M
ad N oadem esse rationi compositae ex rationibus B ad F,

Gad ¥, et K od L, (vel. quod Pluy/fair addit, ipfo cus
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tio M ad'N composita dicitur ex rationibus E ad F, G ad
,» et K ad L)) Ty
Eodem sentu caeteri quoque Geometrae veteres Graeci’
enominationem rationis compositae usurpant, v. ¢. Archima~
es Libr. II, Prop. 5 do Sphaera ot Cylindro; Apollonius
onie. I. Prop. 39, 1. 40. IIL 53 III. 66. Piolemasus loco
1pra citato, tliique..
$- 4. Ex his omnibus non sine ratione concludunt magni'
ominis Geometrae, inprimis Rob. Simson in Not, ad VI. 23,
fleiderer. l. c. §. 201, not. 17. cum quibus consentiunt etiam
dlures eorum Mathematicorum, qui Definitionem §. 3. alla-
am etiam ipsi exhibent, et maxime Scarburgh (the English
Zuclide Oxf, 1705. Schol. in V. Def. 10. et in Def. 5. vul-
sarem libri VI.), wvulgarem illam §. 1. exhibitam Definitio-
nem mnon esse ipsius Euclidis, sed a Theons sine dubio, sub-
ata gehuim 6. 3. allata, substitutam fuisse eam, qoae nunc
habetur explicationem , quao tamen minug apta, et, ut Rob.
Simson ait, puerilis sit, quippe quae eis solummodo rationi-
bus conveniat, quas numeris exhiberi possint. Atque hac
ratione ommnem de compositione rationum doctrinam absurdam
et dysoustomsy redditam esse. Undo et Savilius, qui vulga-
rem illam Definitionem §. 1. genuinam putarat, professus est,
in pulcherrimo Geometriae coipore duas esse labes, nec,
quod sciat, plures, in quibus eluendis et emaculandis cum
veterum tum recentionum vigilaverit industria. Priorem
nempe Post. 5, I: posteriorem, quae ad compositionem ratio-
num pertineat (Savilii Pr.elect‘. Lect. VIL p. 140.),
| §. 5. Hanc suspicionem, nempe Theonem Architectum
esse vulgaris Definitiouis §. 1. confirmare videntur es, quas Theon
in Commemar. ad Ptolem. loco supra citato habet. 1bi nem-
~ po, postquam Ptolemaeus propositionem aliquam de composi-
tione rationum legitimo more eo sensu demonstraverar, quem
Definitio §. 3. supponit, Theon ulterioris, quod ait, illustra-
lionis gratia VI. Propos. 23. adhibet, quae vero argumenta-
tionem complicat potius quam explicat, tum vero ex abrupto

et sine ulla ad propositum applicatione Definitiovem cum
Euclid. Element, P, 1L : Cec
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vulgari illa exacte consentientem, nisi quod 1d fineen adis
nAnhadryra ioyov' exhibet.  A:que hoc primem cevinm es
vestizium Definitionis §. 1. allatae, QqQuam ipsam deinde Ee
tocius seculi post C. N. sexti scriptor in Commeatano ic
Archimedem o0, quem §. 1. diximus, loco, ut in Elemenis
occurrentem, designat.

§. 6. Aliud practerea argumentum, quo vulgrem raric-
nis compositae Definitionem §. 1. allatam supposititiam esse
probari possit, in eo deprehendit Rob. Simson p. 371 squ
quod VIIL Prop. 5. nihil aliud contimet, quam quod in ips
illa vulgart Definitione agseritur. Absurdum auters foret, pre-
positionem aliquam in Tlementis poui tanquam Definitiones,
et candem in iisdem demonstrari. Propositionem autem VIIL 5.
tn Elementis locum habere debere, non est dubiom, iden
enim in ea demonstratur de numeris planis, quod in VI. 23
de parallologrammis aequiangulis; quare VI. Definitio 5 ic
Elementis locum habere nom potest. Quac quam ita sim,
liceat vulgarem illam Definitionem §. 1. positam, Defimitic-
nem Theonis, alteram autom §. 3. exhibitam, V.Definitionibus
10. 11, analogam, adeoque sine dubio magis ex Emclidis
mente positam, Definitionem Simsonis appellare. i

§- 7. Vulgarem illam Delinitionem minus aptam esse noe
tantum inde patet, quod rei mere geometricae numeri, aqa¢
operatiouet in numeris usitatae immiscentur, verum etiam qur
rumlibet rationum dalarum cxponentes integros fractosque dari,
nullo rot rationum numeris incffabilium censa habito, suppo-
nitur. Quando autem numeris integris aut fractis rationes da-
tae exprimuntur, ex quibus alis baud immediate cognita com-
ponitur, seu infertur, tum omnino hacc eadem est rationi,
quam productum multiplicationis terminorum antecedentinm
rationum habet ad productum ex ipsarum terminis conseques-
tibus, vel, quod eodem rcdit: denominator, (i. e. aumeny
intager aut fractus indicans, cui multiplo, aut cui pard, qu-
busve partibus consequentis aequetur terminus antecedens 1
tionis) rationes primae quantitatis ad ultimam exprimitur de- '

nominatoribus mediarum rationum inter se multiplicatis. Nemps,
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sent, hanc enuncimtionem posse breviorem reddi, § nome
impositum esset rationi, quam habet prima recta ad ubrimum,
quo vomine simul indicarentur ratioumes intermedize, prima
scilicet ad dam, et dae ad tertum rectam, et m
deinceps, si plures fuerint rectae; rmationem hinc pimmae ad
ultimam diiorunt rationem composiam ex rationibus primms
ad aecunihm, et secundae ad tertiam rectam, hoc est, 12
praesemti casu ex rationibus, quae eaedem sunt niomibss

laterum, atque ita brevius Propositionem cuunciaruat : &
fuerint duo aequiangula plnllelognmma, habebunt inter se
rationem eandom ei, quae eomposita est ex rationibus, qumas
eaedem sunt rationibus laterum, vel adhuc brevins: aeqw-
l_nguh parallelogramma inter se rationem habeat candem &,
quae composita est ox rationibus laterum. Quum itzque ra-
tio composita sit tantum modus loguendi, Euclides utitar quo-
que in Definitionibus rationis duplicatae et triplicatae verbo:
dyeras, quo verbo sine dubio utebatur etiam in Defimitions
rationis compositae, quam Theon aliusve ex Elementis snstu-
lit; nam idem verbnm reteatum est in inepta Definitions r2-
tionis compositae, quas nunc in VI. Def 5. habetur. Ia
citationibus autem harum Definitionum aliquando retinerus,
ut in Dem. VI. 19.; aliquando omittitur ug in Dem. XL 33
ubi tamen fyee sine dubio idem significat, ac &yav Uyeven
etin V. 23, ubi olpxsirae brevitatis caussa dicitur pro: evz-
nzodas ilyeras, Tta fere Rob. Simson ). c. Ffleiderer wamer
L c. §§. 222. 223. monet, hac denominatione indicar simul,
rationem, gquae ex aliis componi dicatur, ab his penders,
per eat determinari, sic ut ex his cognitis uxta normam aan-
dam constantem colligi atque inferd possit. Has porro ¢
omnes, ot simplicissimas dcu-rmn supponi, quas indole
magnitudinum, de quarum ratione ex iis componenda pre-
cipiatur, roquirat, ve! quas datorum problematis, cui enc-
dando earum compositio adhibeatur , conditio suggerat

§- 9. Ex Dcfinitione Hob. Simsonis plures deduci pot
‘sunt consequentiac, “quarum partem habet ipse fioh. Simsm
in Proposit, F, G, I, K. Appeud. ad Libr. V. Nos cas b
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ita sistemus, ut sunt apud Pflsiderer. I. ¢. Earum prima
haec est: Rationes ex rationibus respective inter se iifdem
compositae (sensu strictiori Defin. Simson. nr. 1.) sunt inter
se eaedam. (Est haec Simson. Propos. F in Append. ad Libr,
V. vel, si mavis, V. Prop. 22. et 23. (caeterum antea de-
momnstrandae, ut ab Euclide factum est) aliis verbia ita exe
primi possunt. Pfleiderer. §. 208.)

8it enim A:B=D;E.

~ B:C=E:T

erit (V.22.) A:C==D:F

Vel, sit A:B=E:F

B:C=D:E

erit (V.22) A:C=D:F.
Et similiter, si fuerint pluves rationes in utroque casu.’

§. 10. Pariter, si duae pluresve rationes eaedem sint toti-
dem aliis; terminisque singularum ac magnitudini datae vel
assumtae quarta proportionalis inveniri potest (qnac eadem
determinatio propositionibus analogis sequentibus est applican-
da): latiori etiam sensu Def. Simson, nr. 2. sq. eaedem erunt

juter se rationes, quarum una ex prioribus, altera ex poste- '
rioribus componitur. ’

Quodsi enim A:B=E:F

C:D=G:H
fiat A:B=K:L e E;F=N:0
C:D=L:M G:II==0:P,
eruntque ex V. 11. K:L=N:0
L:M=0.P

adeoque V, 22, K:M=N:P
Eodemque modo assertum de pluribus, quam duabus rationi~ -
bus, compositioneque rationnm iuxta Def. Simson. nr. 3. ac-
cepta demonstratur.  (Itod. Simson. L. o, Prop. G. Pfleiderer.
L c §.209.). -

In sequentibus rationem ex duabus pluribusve sensu Def. -
Simson, nr. 2. 3. compositam, ubi e re crit, compenlii causa
designabimus, has serie verticali scriptas uncis inclndendo.
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Sic modo praccedens propositio ita exprimetur:

(A:B (E:F . A:B=E:F
c:p)= G:H)’"C:D=G:.H.

§. 11. Eaedom porvo ioter se sunt rationes, querum atvs-
qne sensu Def. Simson. nr. 2. ex iisdemn rationibas composi-
tur. Hoc quippe sensu, si tam ritio A:B, quam altera CD
ex rationibus E:F, G:H componitur, sintque E:F=K:L .

] G:H=L:M’
erit tam A:B=K:N (Del. Sims, or. 2.} quam C:D=K:M;
gitur A:B=C:D (V. $1.) Pfleiderer. l. c. §. 240

§. 12. Sicut rationis ignotae investigatio compositione
eius ex rationibus scopo congruis dirigitur, ct, quando hm
liguent, absolvitur: ita vicissim indagatio rationis, quas
unam eese constat earum, ex quibus rauo date componitur,
ad determinandam alteram, alterasve haac compunentes reda-
citur; quo facto illa divisione, qnam vocant, datae rations
composizac per ‘motam componentem altoram vel ex alteds
compositam innotescit. (Pfisiderer. 1. ¢. §. 221.).

§. 13, Reductionem divisionis ' huius ad compositionam
docet Pappi Propositio 171. Lib. VII. Collect. Matheom. ssa
Lemm. 7. in Lib. I. Couicor. Apollonii: quo, si A sit d B
in ratione composita ex rationibus C:D, E:I'; vicissim ratio-
nem C:D ex rationibus A:B ac F:E seu inversa ipsius E:F
componi ostendit. Facto enim E:F=D:H; erit (Def, Simsen.)
tatio, quae ex rationibus C:D, E:F componitur, b. e. (supp.)
A:B=C:H.

Quare, cum ita sint C:I1I=A:B

H.‘ D=.F : E

ast (Def. Sims.) C: D=( IA i) -

Eodemque modo, ex quotcunque rationibus C:D, E:F, G:Mete
componatar ratio A:B; cacteris E:F, G:H etc. ad unm
P:Q ox iis compositam reductis, demonstratur, rationem C:D
componi ex rationibus A:B ot Q:P; seu C esse ad D in n-
tione composita ex divecta A ad B et inversa rationis P ad (.
(Pfieiderer. 1. c. §. 225.)
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¢. 14. Hino reaedem otiam inter se sunt rationes, quae
wationibus iisdem iuter se A:B, C:D per allas E:F, G:H pari-

_ ser inter se easdem diyisis obtinentar. Quippe ob E:F==G:H

(Csupp.) est otiam ["E=H:G (Prop. B. in Excurs. ad Libr. V.).

. . Quave, cum quoque sit A:B=C:D, ratio ex A:B ac F:E com-

Posita cadom est rationi compositae ox C:D et H:G (§. 10.)
h. e. (§. 13.) quae rationem A:B per alteram E:I dividendo
prodit, ratio eadem est rationi divisione rationis C:D per al-
seram G:H oriundle CPfleiderer. 1. o. §. 226.)

§. 15. ldem in Propositionibus H, K Element Libr, v.
annexis Bob. Simson uberius sio enunciat: »,Si ratio ex qui-
busdam rationibus*® (sive strictiori, sive latiori in Def. Sims.
exposito sensu) ,,00omposita -eadem sit rationi ex quibusdam
allis rationibus compositae, fueritque una ratio ex prioribus,
wel ratio ex quibusdam ex prioribus composita, eadem uni
zationd ex posterioribus, vel rationi ex q\ubumluh ex posto~
rioribus compositae: erit reliqua ratio ex prioribus, vel ratio
ex reliquis prioribus composita, eadem. rationi reliquae ex
posterioribus, vel rationi ex reliquis posterioribus compositae.
(Pflsiderer. 1. ¢. §. 221.) '

n_{ C:D , E:T
§. 16, Quando A'B_(E:,F )o pariter ost A:B_(C:D)°

. . . CD=KIL K:L
. Factip enim EF==L:M’ ost A: LM —=K:M(V.22.)

:M EF
at ob K:M quoque =<]K_:L ) (Vv.23.) =<C:D);

_ E:FN\ 4 .. .
pariter est A:B== C: D). Similiterque rationem

ex pluribus quam duabus compositam, mntato horum ordine
haud mutari ostendituv (Pfleiderer. §, 226.)

. o :D . D:C
§.17. Iaverse, quando A;D.—.—.(I(;F), et B:Az(l’:E

C:D=K:L K:L
Tacu i B =K
actis enim Ef—LM ™ AB—(L:M)_K M,
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et B: A—M:K (Prop.B, in Excursu ad Libr. V.)=(;: i) (V.213)

N:C\ .
=(m) (Prop. B in Exc. ad Libr. V.). Quod racsas o

militer ad rationem ex pluribus quarmn duabus compositam ex-
tenditur (Pfloidsrer. §. 229.)

§. 18. 8i A, B, C, Doun:nagmtudmeshomogeuu,u:

( _ Factis enj AP=KL = A:D=X:0
C:D (c:n)' actis enim c.D=L:M' C:B=0:P

. A:B A:D
ut sint (c D).—.ma, g ) =K:P (Del. Simson)
ob A:B=K:L
B:C==P:0 (Prop. B in Exc. ad Libr. V.)
C:D=L:M

K:L
est A:D seu (conmstr.) K:O= (P:O
' L:M

un§e,9. n( ) (L‘M

:B AD
b. e. (V. 22,) K:P=K:M, ideoque ( :~D)=(C:B
(Pfleiderer, §. 230.)

$. 19, SxAB..—.( ), atqne E:F=D:I, et
G:Il

A: Bz(b 1) Facto emim G:H=LK,

A: B=<l) [) (§.10.) =C:K (Def.Smu)_( j

(Det. Sims.) =_-( G':H) §. 10. (Pﬂeidcrer. §. 2351) i

§.20. Sit A ad B in ratione composita ex rationibus Ef
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n

sueetin

@ Bd=M L {Prop L s

=(fD(m,umu:

mulioer 3 citkowen &z frdogam.

rmditar (Pfldow. § 28)
1 s-uc,n--u-

(cn) =(Cl} T il

c:n)ﬂ' (ﬁ)ﬁ"'.,

od 4:3=KL
BC=2:0 Pop dakuidil
¢.D=L:Y
¢
4D s (onst) I:0=\{_‘,’ .7
¢ _ il N
whfll (o_;?)_(l:l) 1
bV 2) U;LV.W‘
(W.'l“ w‘)

‘(C:}?) ,l"’
- B EF
.} §i AB 6l
i1 T
ABE:(CH)' Fer &
)
A:B=

(Del. Sims) = ( )’Nﬂ

I3
§ 2 s g

\
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et G:H: atque B:C==I:K: erit A ad C in ratione composita

ex rationibus E:F, G:H, I'’K. Factis enim

P:Q=E:F E:F
g GiIl; unde T\ G H
Q:R=G:II; unde E:F
B:S=I:K P:s=(G:H
1:K

erunt A:B=P:R (§. 21.)
B:C=R:S (V. 11.)

. E:F L.
A:C==P:8 (V. 22,) = (G:H). Idemque simi-
I: K

liter et ad plures magnitudines A, B, C, D etc. et ad rationes
ipsarum raionibus mutuis aequipollentes simplices compositas-

* ve quaslibet extenditur (Pfleiderer. §. 232.)

§- 21, Si A:B= (%?), et A, B, C, D, E, F sunt ma-
)

gnitudines homogeneae: ob B:C=B:C

mmc:( ) ( );(nn)
~ §.16. .19, 18,

¢ ) (*;E) GH=-@2

(Castillon sur une nouvelle proprieté des sections coniques in

. Nouv, Mem.de I’Acad. de Berlm Année 1776. p.298.) Ceterae,

quae tbidem ex A: B—(E.l‘) deducuntur rationes, ex

§. 13, 17. 18. ot nunc §. 21 ostensis consequuntur, (Pfleide~
rer. §. 233.) N

§- 22. Ratio composita ex einsdem rationis dicecta et in-
Vversa est ratio aequalitatis, seu aequalium, Quippe, si
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A:B=E:F
o B:C=F:E
fit A:C=E:E (V. 22.), proinde A=C (Excun. ad Lib. V.
(Prop. A.) (Pfleiderer. §. 234.) :

§. 23. Compositionem vero ' plurinm’ rationam imgre-
dientes eiusdem rationis directa ot inversa se mutuo destrunst

(A:B
fta ut si;¢ ,C:D{ =C:D, ' etc.
(5:%) (g-F) =P
Factis enim A:B=K!L
C:D=L:M
E:F=M:N
ideoque (Def. Sims.) (é ?)) K:M
(e¥)
b B:A==L:K (const. et Prop. B. in Excurs. sd Libs. V.)
funt éll); -( ==L :M=C:D (Const. et V.11.}
B:A :
§.20.

( ) =LN=(g‘}) (Consir. et §.11.)

(Pflﬂdercr §. 235.)

§ 24. Hine, si (CD "‘(b 1 )» #qne C:D=GM;
pqmer erit A;B=E:l".

Quippe, ob (c D)‘((, i

o (EF) o (ED)
et A:B= GII) .1 (f)[é) (mpp-' et §. 10.)

=E:F (5. 23.) (Dfieiderer. §. 236.)

P ——

———r ———— S m—

e —————
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6. 25. Vicistim si ratio, quae ex duabus componitur, est
ratio aequalitatis; rationum, ex quibus componitur, una est
alterius inversa.

Nempe, si ﬁg:g{i igitur AC.—.(gﬁ

et A—C, ideoque A:B=C:B (V. 7.):.ht EF—H:G (supp. et
Prop. B in Exc. ad Libr. V. et V. 11.) (Pfleiderer. §. 237.)

§. 26. Pariter, si in Compositione trium pluriumve ra-
tionum duse se mutuo dosmnuu., harum una alterius est

inversa.
(32)_son, ABTLE
ui; si - , ot C:De==L:M
Quippe (EiF) E:I'=M:N
ot (Def. Sims,) KiN=K:L, ideoque (V.9.) N=L, et (V.7.)
L:M=—=N:M; proinde C:D==F:E (Prop. B in Excurs. ad Libr.

V.t V.11)
AB A:B=KL
Paxi "(CD) ABY | tC:I):L:M
ariter, (EF )\cp)* & Er=MN
G:H GH=N:0
est (Dof, $ims.) K:0O=K:M

ot (V. 9') 0o=M
et (V. 7) Mi:N=0:N; itaque E:F=1:G.
Et sio ulterius. (Pfleiderer. §. 238.).
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