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EUCLIDIS
ELEMENTOBUM

LIBER QUARTUS.

DEFINITIONES.

l.Figura rectilinea in figura rectilinea inscribi dicia
tur, ‘quando unusquisque inscriptac figurae angulus
tangit unumquodque latus eius, in qua inscribitur.

2. Figura autem similiter circa figaram circum«
scribi dicitur, quando unumgquodque latus circumscri-
ptae tangit unumquemgque angulum eius, circa quam
circamscribitur., . ‘

3. " Figura vero, rectilinea in ‘circulo mscnbx dxc:-
tur, quando unusquisque -angulus clrcumscnptae tangit
circuli circumferentiam.

4, Figura autem rectilinea circa circulum circum.
_ scribi dicitur, quando unumquodque-latus czrbumacu-
ptae contingit circuli ‘circumferentiam. ©

5. Circulus vero in figura similiter dit:ftur inscnbx,
quando circuli circumferentia unumquddque latus eius, -
in qua inscribitur contingit.

PRI
Y

" DEFIN;

Obs. Cnmpanns habet tantum duas primas. hodae libri
definitiones, At illae ipsae musquam adhibewtur, Hino due
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- MPOTAZIS e

Ei; t0v Jodévia xvxdov w3 Sodsioy svdsie, uy

'i;cslé'ow otioy T4¢ ToU xUxlov d‘m,uctoo'v, oy evdeiay
dvaguocat.

' "Edtw ¢ dodels xvxiog ¢ ABT, 1 & dodeion
sv0cie pn usifov Tic Tov xvahov dwperpov 3 A
Ot 0 elg sov ABI xusdov v5 4 evdeig iogy ev-
Selay dvagpooat. '

"Hx&w 306 ABI" xUxdov didusvoog oy BI'. Fl
pdy .oty lon éotly 3 BI' v A, yeyovog dv ein ©o
dmeroydiy &jppoorar ydp .elg vov ABI xixdov wjf

bium videri possit, annon serius adiectae Tuerint ad analogiam
sequentium,
PROPOSITIO I

. Obs. - Quam punctum I’ in circumferemtia pro lubitn
sumi queat, patet, innumeris modis problema solvi posse,
nisi nova adhuc determinatio accedat, Eiusmodi determinatio
€a esse ‘potest, - si punctum I’ datum esse sumere velis. Ve-
rum, etiam hoc sumto, duplex tamen, quod et Commandi-
nus monuit, solutio locum habebit : aeque enim ducta recta
FZ ad punctum Z, in quo circuli iterum sibi occuirunt, pro-
blemati satisfacidt, ac recta I'4. Alia determinatio haec esse
poterit, ut reota ciroulo inscribenda vel ipsa, vel producta,
per datum puamctum transeat,  quod non sit in circuli é¢ixrcum-
forentia; vel ut illa parallela sit rectae positione dataes  Et,

‘
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6. ' Circulus autem circa figuram circumscribi di-
«citur, quando circuli circumferentia unumguemque an-
gulum ipsius , circa quam gircumscribitur, tangit: '

7. Recta in circulo aptari dicitur, quando termini
eius in circamferentia sunt. circuli.

- ’ . . !
PROPOSITIO I (Fig. 283.)
In dato circulo datae rectae, quae non maior sit
-diametro circuli, aequalem rectam aptare.
Sit datus circulus #BI", data autem recta ./ non
- maior circuli diametro, oportet igitur in circulo “ABI"
rectae 4 aequalem rectam aptare. .

Ducatar circuli ABI' diameter BI'. Si quidem '
igitur BI' aequalis' est 4, factum erit propositum.
Aptata est enim- in circulo 4BI'y, BI' rectae A ae-

8i quidem illud postuletur, ut recta circulo dato inscribenda

per datum punctum transeat, problema unum’ ex iis est, quae
Pappo testante in Praefat. ad libr, VIL Colloct. Math. Apol-

lonjus in libris 7spl vevoewy wactavit, (Cf, Apollonii Pergaei

Inclinat. Libri duo ed. Horsley Oxon. 1770, et: Die Biicher

des' Apollonius voa Perga de Inclinationibus von Dxenarweg

Berlin, 1823.). Et particolare illud ptoblema facile solvetur
. sequentem iu modam.

Anal. Puata factum, et ng 284, recta AB, quae ae-
qualis sit vectae datae 4 diametro non maiori, inscripta sit
circulo dato 4BZ, eaque ipsa aut producta per datum pun-
tum I' transeat, quod non' sit in circuli dati circumferentia.
Et 1) quidem, si recta dara sit aequalis diametro circuli, recta

" .circulo inscribenda erit diameter per datum punctum ducta.
8i autem mon fuerit diametér, erit ex hyp, minor diametro,
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L IPOTAZIZ g.
Eig vov dodévra xvudov vg Sodéves voryuve igo-
yuvioy Toiymvoy yypdiet.
" "Eoro ¢ dodeic wvniog 6 ABT, vo 8% dodiy vgi~
yuvov 10 JEZ: Jsi 0 el vov ABI wixhov w6
AEZ couyuve isoyoviov toiywvey yypeyat.

1) Peyrardus cum Cod. a legit: & & uellow oty 4 BE
ays d, neiodw, Nos restituimus lectionem ed. Oxon,

2) Peyrardus cum Cod. a. omittit verba un_usilove ovoy
The ton xuxhov Sruirgov et eorum loco ponit 7j 4: nos ista

verba, quae necessariam omuino determinationem continent,
restituimus,

adeoque extra centrum K transibit (JII. 15,). Demissa igitur
in eam o centro perpendicularis EO eam bisecabit (I1I. 3.),
adeoque, ob datam 4B, data erit dimidia 49, adeoque data
erit, vel inveniri poterit in triangulo ad @ rectangulo 4OF,
in 'quo. etiam B4 datur, recta E@ (I. 47. Cor. 20.) vel di-
stantia, qua recta 4B a centro E abest, vel, ut aliter dica-
mns, notum erit, in qua distantia a ¢entro E situm esse de- ,
beat punctnm €, nempe in circnlo centro K, radio EQ de-
scripto. (Quod ipsum brevius e III. 15. Cor. derjvari po-
terat.). - Qui civculus si describatur, continaet oum recta A8
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qualis.  Sin minus, maior est BI ipsa 4, et ponatur
ipsi 4 aequalis I'E (1. 3.), et centro I'y intervallo
Yerb TE, circulus describatur ALZ (Post. 3.)5 et
fungatur I"A.

Quoniam igitar punctum r centrum est circuli
AEZ, aequalis est I'f ipsi T'E. Sed IE ipsi A
est aequalis; et A igitur ipsi .4 est aequalis. '
~In dato igitur circulo HBI', datae rectae, quae
non maior est diametro circuli, aequalis aptata est
-I'4. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO II. (Fig. 285)

In dato circulo inscribere triangulum aequiangulum
dato triangulo. :
, Sit datus circulus 4BI", datum vero triangalum
AEZ; eportet in circulo ABI triangulo 4EZ aequi-

.angulum triangulum inscribere.

.
'

in 6 (HI. 16.), fadeoque tota extra eum posita erit. -Unde,
ut recta 4B transire possit’ per ponctum datum I7,. necesse
est, ut punctum I’ non sit intra circulum centro E, radio
_BO, descriptum. Quodsi non fuerit, problema reductum est
ad hoc: e puncto dato I', quod nom sit intra circulum datum,
ducere ad hunc circulum rectam, quae eum contingat, i. e.
ad III, 17, .
Compositio problematis itaque hiic redit. Si recta data 4
aequalis sit diametro circuli dati, ducatur per punctam datum
. I'"diameter circuli. (Punctum nempe I’ acentro E diversum
esse sumitur, quodsi non foret, quaevis diameter problemati
satisfacerer.). Sin antem recta data minor sit dizmetro circuli
dati, sumatur in ciroumferentia circuli puoctum guodcungue
H, et ex 1IV. 1. circuld inscribatur recta HK=d, et, demisso -
in HK perpendiculo EI, centro E, radio EI, describatur -cir
culus, Quodsi iam punctum datum I sit imra kunc circu-
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o vnd ABI. "AM o Ymo @Al v 4nd AEZ

. £ ! Lt € 4 » . ; -
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 doviv Toy. A v avve 01 _xok 9 vne AT'B vy vmo .

ZAE oty ion, xui Aoy doo 4 vro BAIL louwy
% v EZA doviv ionp t’aoyu;mov doo 2ovi vo ABI
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ABT xvxdov,

lum, problema solvi neqnit. 8i ainex\n HK transeat per pun-
otum I, factum erit, quod peleba;:ul‘. Sin minus ex puncto
T ducatur recta .AI'B circulum interiorem contingens (I,
17. vel 111, 16, Cor.) eritque illa) =HK (Obs. 4. ad III. 18,)
==4. Et patet ex IIl. 17. duas semper solutiones locum ha-
bere, excepto eo casu, qlo punctum I est in circamferentia

circuli interioris, qui non nisi unam solutionem admittit, .

Notari meremr, ad facxlhmun\ hoc et simplicissimum problema
Facile reduci posse alia magis composita v. c, problema, cir-
culo dato inscribendi’ tuanénlum, cnifis duo latera parallela

sint duabus rectis positiore datis, et cnius textium Jatus trans-

eat per datum punctum, vel generalius probfema circulo dato
inscribendi Polygonnm quodcunque, quod impavem larerum
numerum habeat, ita, ut eius latera amaia,iuna excepto,
sint  parallela wcna positione datis, reliqguum autem latus
transeat per punctuni datam, vel stiam , ut omni polygoni

‘

o or —
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Ducatur recta HEO contingens circulum 4BT in
‘A (IIL 17.), et constituatur ad rectam 46 et ad pun-
ctam in ea angulo AJEZ aequalis @A (I. 23.);
rursus, ad rectam HA et ad punctum in ea 4 an.’

gulo ZAE aequalis HAB, et mngatur BI.

Quomam igitar “circulum ABI‘ contingit aliqua
recta 6.4, a contactu autem ad A in circulo ducta est
recta AI'y angulus OAI' aequalis est angnlo 4BI,
in alterno circuli segmento (III. 32.). Sed angulus
eAr ipsi AEZ est aequalis ; angulus ‘igitur 4BI"
ipsi AEZ est aequalis. Ex eadem ratione et angulus
AI'B ipsi ZAE est aequalis, et reliqnus igitur B AP
reliquo EZA est aequalis (I. 32.). Triangnlum igitur

- ABT aequiangulum est trmngulo AL.Z, et inscriptum
est-in circulo 4BJ.

>

latera transeant per puncta data, aliaque haius genoris pluve,
quod primum ostendit Annibale Giordamo di Ottaiano (Me-
morie di Fisica e di Math. della Societa Italiana T. IV.), et
post eum eodem loco Malfatti. Cf. PHuilier Elémens d"Ana-
lyse Géométrique et d’Analyse Algébrajque §. 146. sqq. Klii-
gel. Worterb: T. HI. p, 155. Meier. Hirsch. Saminl. geom.
Aufg. I. Th. §. 1580, sqq. Camot. Géom. de Position. Trans-
eamus jam ad aliud, de quo ante diximus, problems; In-
scribenda nempe sit circulo dato recta AB aequalisrectae datae
4, quae non major esse ponitur, quam circuli diameter, ita,
ut_ recta 4B simul parallela sit vectae positione datae. Prae-
termisso eo casu, quo recta data 4 aequalis est dumen'o,
“ostendetur, ur in problemate praecedente, rectam ‘A8 esse
contmgontem circuli ex eodem centro cum circulo dao de-
scripti: cuins radii quadratum aequale sit differentiac quadrati
radii civouli dati, et quadrari dipidiae rectae 4. Quam itague

e
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xal ovvsovarew meos v KB evdsie xei v6 moog
cveyf oqusin 6 K o wiv vnd AEH yovie ioy o
. ono BKA, v 8 vno 4ZO ioy 9 vné BKI, xal
0wt viv A4, B, I oqusioy fyducey epanvouevar
v00 ABT wvsdov. oi AAM, MBN, NI'.

Kot émet ipdnvovvar vov ABI wvxdov ai AM,
" MN, NA #ord vé A, B, I, ¢nd 8¢ voi. K névrgov
int vd A, B, I'D oyusic Imlevyvvpevel eiow oi
K4, KB, KI' opdat doe siolv oi mpds voic A,

- 1) Verba: dnd & zod K sivroov énd vd A4, B, T, quae

cum Cod. a. omiuit Peyrardus, ex antiq. ed. restituimus,

quod magis ‘determinate exprimunt, rectas ex ceatro ductas
©88C. - . -

hic circulus eodem ac ante modo describi possit, problema
redit ad id, de quo Obs. 5. ad IIL 17, diximus. Aliam et
faciliorem huius problematis solutionem tradunt Commandi-
nus et ex eo Clavius. Nempe ducta diametro rectae positiong
datae parallela, abscindantur in ea e centro ex utraque parte
segmenta aequalia dimidiae rectae 4, atque. ex horum extre-
mitatibus erigantur ad.diametrum perpendicula, quae inter s
comprehendent segmenta (circuli, quorum singulae chordae

.
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In dato igitur circulo triangulum dato triangulo
aequiangulum descriptum est. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO ML (Fig. 286)

Circa datum circulum dato triangplb aequiangulum
triangulum circumscribere. -
Sit datus circulus 4B’y datum autem triangulum
AEZ; oportet circa ABI' circulum triangulo AEZ
aeqmangulum triangulum circumscribere.

Producatur EZ ex utraque parte ad H, O puncta,
et sumatur centrum K circuli ABIM (UL 1), et du-
catur utcunque recta KB, et constituatur ad KB re.
ctam et ad punctum in ea K angulo JEH aequalis
-BKA, angulo vero 470 aequalis BKI (1. 23.) et
per puncta 4, B, I' ducantur rectae AAM, MBN,
NI circulum ABI' contiugentes. -

Et quoniam contingunt circalum ABT rectae AM,
MN, NA in punctis A4 , By I'y ex centro K autem
ad puncta 4, B, I' ductae sunt K4, KB, KT,
recti sunt anguli ad puncta 4, B, I' (lIl: 18.). Et

. Proéositum ‘efficient, Cagteruml (ope HI. 20,) ad hoc pro-
blema facile reducitur illud: circulo dato inscribere triangu-
lum, cuius singula latera parallela sint rectis positione datis,

quae omnes se intersecant.

PROPOSITIO 11,

Obs. In hoc quoque problemate punctum 4 ia circum-

. ferentia pro lubita sumi, aut datum esse, aut nova aliqua
_alia conditio accedere ‘potest. Praeterea, etiam si punctum A
_datum sit, triangulum cirenfo inscribendum sex diversis mo-
dis in civculo poni poterit. Nempe angulus 84T cuilibotan- -

gulotuam E, 4, Z aequalis feri potest, quo ipso iam tres

s
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B, T oypsidg yoviae. Koi énst 109 AMBK 5100~
qudsvgov ol Téooages yuviar Tivgaoty opdais ioar sloly,
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‘Onoing O dsiyInoevar ove #el 4 vne ANM i vne
AJZE oviv ion xei dowws doe 7 vd MAN lowny
7 vnd EAZ iovly ioy. 'Iooyw'wow does Zo%i %0
AMN zg:ywvov v AEZ votywve, xol mgcyeygamm
.uegt vov ABI xuxloy.

egi vov (?oﬁewa doo wvxdoy fuﬁ Jodévre vpi-
- yuve looywviov Toiyavey meoryéypantar.  “Omeg éde
froujgo, oL - )

IHPOTAZIZ 4.

Elg ©0 069t tolywvoy wixdoy Eypodyar.
. "Eote vo dodtv volywvoy ©0 ABI det & el zo
ABE wgiyovov xvxhov Eyyearut.

modi wianguli constitaendi efficiuntur. Deinde, cui;:'uqque
angulorum E, 4, zZ angulum 64 aequalem facias, duo re-
ligni adhac angnli lotum inter se mutare possunt, quo itaque
sex omnino modi prodeunt. Magnitudo tamen laterum tri-
anguli semper eadem est, quamvis variari possit eorum po-
sitio, Facile etiam patet, reduci hoc problema posse (ut a
Borellio factum est) ad Prop. IIL 34. adeogue etiam ad al-
teram, qnac ibi-allata est, solutionem, vel eam quoque, quam
tum habuimus, conditionem admittere.

Cor. Nompinatim itaque circulo dato triangulum aequi-
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quoniam quadrilateri AMBK quatuor anguli quatuor
rectis aequales sunt (l. 32.), quippe in duo triangula
~ dividitur AMBK, et sunt recti anguli MAK, KBM;
reliqui igitar 4KB, AMB duobus rectis aequales
sunt; sunt autem et JEH, AEZ duobus rectis ae-
quales (I. 13.); anguli igitur 4KB, AMB argulis
A4EH , AEZ aequales sunt, quorum AKRB ipsi AEH
est aequalis; reliquus igitur 4 MB reliquo JEZ est
aequalis. -Similiter ostendetur et angulum 4N.M ipsi
AZE esse aequalem; et reliquus igitur M./N reliquo
EAZ est aequalis. Triangulum igitur AMN aequi-
angulum est tnangulo AEZ, et cn'cumScnbxtur circum
ABI circulum.

Circa datum igitur circulum dato triangulo aéqui-
angulum triangulum circumscriptum est. Quod opor-
tebat facere. -

PROPOSITIO IV. (Fig 287)

In dato trangulo circulum inscribere.
* Sit datum ‘triangulum AI'B; oportet in triangulo
ABI circulum inscribere. ‘

angulum, adeogne (I. 6.) aequilaterum inscribengr ope 1 1,
quod ipsum fieri posse in 1V. 16. samitur.!

PROPOSITIO IL

Obs. S8imiles hic observationes locum habent acin prae-
cedense, Nempe puxictum B pté lubitu, dis Frvze, in cir-’
cumforentia sumi aut eiam datum esse, aut quacunue alia
ratione determinari potest. Deinde etiam determinato puncto
B sex variis modis trianguli AMN sicas variari potest, quam-

vis magnitudo hterm;mdnyariotur. Praeterea iure qnidem
‘ . ! <

\
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Terpyodacoy oi v70 ABI', ATB yuviar diye
tale Bd, I'd evGslowg, xnal cvpfaliézwcay adljloss
xerd v0 A orjpisiov , xal fydocey amd vov 4 &l vdg
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T¢s. howtde Gou mhAsvgds Teis Aownuis sideveals ioug
ovowr ioy doa 1j AE v AZ. Aid vd eved & xal
] AH vjj 47 ioviv ioy. A veeic dgo evdeitn of
AE, 47, AH ioar dAdjhag eloiv 6 doa XvTow TH
4, uai dweorijpave évi vov. AE, AZ, AH xvskog
yoaqpousvog e %l S TGV Aowaiv oxpeiny, xel
ipatierar vy AB, BL, I'A ev9aiv,. did o6 og-
Jdeg  elvae fro?g ﬂrgog voi¢ E, Z, H onueiotg yaviag.
Ei 7«9 TepEl owwg, éO"l'ul 'q 'n] ()‘langw T0U XUKIOV
7908 og«?ag an dxgag ayouivy évrog TNTOVOG TOU
avxkov, omeg Gvomov 2dsiydy ovx doe o xévigw A,
deovquere Ot évi viv AE, AZ, AH yoeqousvog

observat Austin., demonstrari oportere, contingentes AM,
BN, FdA inter se convenire, quod facillimum est, ducta v.
c. rocta AB, quae tum, quum anguli XAM, KBN recti sint,
summam angulorum MAB, MBA duobus rectis minorem eof-
fciet, unde res consequitur ope 11, axiom. vel I. Post. 5.,
verum eandem demonstrationem iam acderag Tacqnet. De-
nique notandum Peletarium et Borellium aliam adhuc huins
problematis solutionem exlubno, in qua, ope praccedentis
propositionis primum circalo’ triangulum dato aoqmwgullm‘l
inseribitur, et deinde ope vptoblem. in Obs, 5. ad I 17,
y
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Secentur ABI', AT'B . anwuh bifariam a rectis B4,
T4 (I. 9.), et'conveniant inter se in puncto 4, et
ducantur a 4 ad AB; BI', I'A réctae perpendlcula-
res ARy, 4Z, 4H (L. 12.).

Et quoniam aequalis est angilus 4B A4 angulo 4BT,
est autem et rectus BEA recto BZ A aequalis; duo.
igitur sunt triangula EBA, ZBA, duos angulos duo-
bus angulis aequales habentia, et unum latus uni la-
teri aequale, et utrique commune B4, quod uui ae-
qualium angulorum subtenditur; ergo et reliqua latera
reliquis, lateribus aequalia habebunt (I. 26.); aequalis
igitar, JE ipsi AZ. Ex eadem ratione et AH ipsi”
AZ est aequalis. Tres igitur rectae AE , AZ 4 4H
aequales inter se sunt, ergo centro A, et intervallo -
una ipsaram 4E, 4Z, 4H circulus descriptus transis

. bit et per reliqua puncta, et continget 4B, BI'y I'A

rectas, propterea quod recti sunt ad E, Z, H puncta

anguh. Si enim secet ipsas, recta diametro circuli ad .-

rectos angulos .ab - extremitate ducta intra’ xpsum cadet

- circulum’, quod absurdum ostensum est (1L 16.);

-

tirculus igitur .centro 4, intervallo autem una ipsa.

¥um AE, 4Z, AH desoriptus non secat rectas AB,

xéﬁta'e insdipﬁ huius trianguli lateribus parallelae ‘pirqn.lum'
conungentes ducuntur Caeterum,_de simili problemate gene-
nahoxe vule mfra ad IV. 1. Obs. 2. .

Lo "PROPOSITIO IV.

Obs. 1. Amlysu huius problemam ita institni potest.
Quum cexm:um circuli esse debeat ex II. 17, Obss 1. inrecta, -
quae . angulum ABI' bifariam dxvulu:, dividat .eom bifstiam -
recta Bd, editque in BA cemtrum circuli (vel, ut aliter geo-
metrarum more. dicamua, - eris. xecta B locus centri circuli
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wvxlog vipvesr vi¢ AB, BI', I'A svdeinc dpiperai
dos avvoiy xal fover xvxdog Zyysyoeuuévos &ls 0
ABTI cpiyavoy. 'Eyyeyodgpdan e ZEH 1).

. Eig' doo vd dodiv wpiywvoy vé ABT wvxdog 2y-
yéyoumoar 0 EZH. “Owmep #der movjoat.

IHHPOTAZIZ &

Izt ©6 Jodtv rolyavoy xUxlov mepryodyat.

"Eote 10 dodiv voiyuvov to ABIM dei 31 megl
£6 dodiv toiyavoy ©06 ABI" xvxiov megrygayur.

Terpyodwony of AB, A evdelar 8iye xatd oo
4, E onueia, el ¢ne vy 4, E oqusiov teig AB,
Al vtgo‘g 009de ydwoey i JZ ZE ovunecovy-
" wee 8% tjvor dvvog vov ABT woiyavov, 7 éni vis BI
svdeiag, 1 éxvog vije BI. :

1) Verba: Eyycyeutp&w we ZEH, §uae in edd. Oxon te
Basil, omissa sunt, recte omniuo e Cod. a restituit Peyrardus.
‘Pariter certe in Prop. 5. 9. 13. 11. ad finem similia verba ad.
iecta legimus. Eadem tamen ad finem Prop. 8. desunt.

describendi), Eodem modo, ‘quum id centrum esse debeat
i:’t.r'ecn,' quae angulum 4I'B bifariam dividit, dividat eum
bifariam recta [4, eritque in recta I'4 centrum circuli, Erit
itague in concursu utriusque rectac. Rectas autem B, I'd
Aecessario concurrere, facile pater. Quum enim anguli 4BI
ATB simul minores sint duobus rectis (I, 17.), multo magls
anguli 4BI', 4I'B simul (quippe dimidii priorum) minores
erunt duobus rectis, adeoque rectae B, I'g convenient (Ax.
11, vel 1. Post. 5.).

Obs. 2. Cor. 1. Quum etiam rectae AE, JH ciréulam
contingant, recta quoque Ad, quae angulum BAY bifariam
dividit, in eodem puncto A4, centro circali, conveniet (FII.
17. Obsn L). Itaque nes iecue, quee angulos wianguli ali-
cuius bifariam secant, .in ‘eodem intra ipsum puncto conve-

\
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BI'y, I'4}.  contingit igitur ipsas, et erit circulus de.
scriptus in mangulo ABIL (1V. Deﬁ 5.) lnscr{bamr .
ut ZHE. '

In dato igitur triangulo 4BI’ cm:ulqs mscnptul

est EZH. Quod oportebgt facere, ' '
PROPOSITILO-W, (Fig200.) .,

Circa datnm tyiangulum circulum circumscribere.

. Sit datum triangulam ABI'; oportet circa datum
tnangulum ABT circulum circumscribere.

Secentur 4By AL rectae bifariam in 4, E pune
ctiy (1. 10.), ‘et punctis 4, E ipsis 4By, A ad res
ctos augulos ditcantur »AZ s ZE (I. 11.). Convenient
autem vel intra .triangulum 4B, vel in recta BT
vel extra BIh -

nivnte Bt vice vetsa: Recta, quae ex puntto 4, in gito cons
* veniunt rectae, guae duos angulos B et ‘I trianguli bisecant, .
ad tertium angulum ducitury, hune quogue bisecat (Obs. 2.
ad I. 26. Cass 5.) Cf. Pﬂexderen., @ cuius annotationibus
partim thanuscriptis, etiam in hos libro. plura’ hausimus, °
Schol. in VI Elem. P. L. §§. 41, 42. Cacterum ipsam pros
positionem 1IV. 4. Euclides ex absurdo demonstrat, Robu
8imson: panlo brevius directes, Neque vers cum Matihias
(Auszug aus Rob. Simsons Uebersetsung) dixerim, verba & .
yde tsusi adtds x v & usque ad finem demonstrationis ma-
nifesto otiosum #sse additamentums Ad indirectam Jo:homtu-
tionem omhino nécessatia sunts v
Obs: 3 Cor. 2, E, guae a puncto, in quo tres tectae
conveniunt'y guae ungulos alienius trisnguli bisecant, ad las
tora eins teianguli demittuntut, sunt inter se aequalid. ,
Obs 4. Cor. 3, Ery quum sit AE‘-JH, & Ir'e==rg
(UL 17 Obs. 5.), eris itaque BZ4-BE, vel, quod codem
" redity 2BE excessus, 4uo summa duorum laterum BA, Br
Euclid. Element. P, IL : B
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Svuminréitwcay oy mpovegoy Wrdg razd 0 Z,
xoi Emelsvydweay i ZB, ZI', ZA. Kal el ioy
lorly 9 Ad vif B4, wowvy] 8t wul apos opdds i AZ
pdog doe 1 AZ fucer 35 ZB iovy ioy. ‘Ouviug
o1 OBsikopev ovt xai q I'Z v AZ lotiv ioy, vigvs
xel §§ ZB v ZI' otiy ion* «i vgsic doe ol 24,
ZB, ZI isoe aldjhacs sioiv. . 'O doa xivign v4 Z,
Sworjuare 0% vt viv ZA, ZB, ZT xvxiog yoc-
qzo’ﬁewg 'i]'Eet xai 0ud @y Aoty orpez'mv » %0é EOTOR
, nsgc}'eyga;o/wvog 0 wvxhog megt To .ABP Tolywyov.
Ilagtyga(pw#w w¢ o ABI.

‘AMd Oy of AZ, EZ ov,umn'n'moav Sm T
BT eb@eine word w0 Z, wg &yse ink vig Sevvigug
ua'mygu(pﬁg, xei enelevydw 1§ AZ. ‘Quoing 0y dei=
fopev 6wt 10 Z onueiov xévigov foti To¥ segi ‘to
ABT woiyavoy segrypugoiévov xvxhov.

' A\a d‘n ol AZ, EZ ov‘umnﬂfrwaaw urog 'toﬁ
ABI vorpiivoy, devd 16 Z mdlw, wg st &l vic
-TOlTYS uwwyga(p'rg, %ol 87ts§e'l/70waml oi AZ, BZ,
I'Z. Ko nei widay ioy doviv 1 Ad v AB, xowy

superat tertium AT, quo ;.p!o propins determinatur 1. 20,
Hanc observationem Clavius ad Ioann. Blphsmﬂ Benedictum
rofert.
Obs. 5. Facile patet, eadem ratione solvi problema ge=
neralins, quo inbetur circulus descuibi, qui contingat tres
rectas positione datas, quae non orhnes tres intev se suit pi-
" rallelae. Ernt enim vel a) (Tigs 288.) duae rectaium posi-
tione datarum 4B, I'A parsllelae, ot secabuntur a tertia AI"
in punctis 4, I, et tam eodem -modo ostendetur, si anguli
I'AB, Ar'4 bifariam secentur rectis I'E, AE, has rectas in
puncto aliquo E convenire, et demissa ex E in rectas per-
pendicula EZ, E@, EH esse inter se acqualin, adeogue cir-
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.Conveniant igitur primum. intus in 7 et iungatia
tur ZB, ZI'y ZA. Et quoniam . A4 aequalis ‘est
Bd, communis autem et ad rectos angilos 4Z; basis
igitut 47 basi ZB est aequalis (I. 4.). Similitex
ostendemus et rectam ['Z rectae AZ esse aequalem,
quare et Z{3 aegualis est ZI'; tres igitnr ZA, ZB,
ZI' aequales inter se sunt. Ergo circulus centro Z,
intervallo antem tna ipsarum ZA, ZB; ZI descri-
ptus transibit et per reliqua puncta, et erit circulus
circumscriptus (IV. Def. 6.) circa ABI" triangulum,
Circumstribatur ut ABT.

“Sed 47y EZ conveniant in recta Bl in Z,, ut
in secunda- ﬁgura, et iungatur 4Z. Similiter ostens
demus punttnm Z centrum esse circuli circa ABI
triangulum circumscriptis

Sed AZ, EZ corveniant extra triangulum ABT: A

rursus in Z, ut in tertia figura; et junganmur 47,

BZ, I'Z. Et quoniam rursus 44 aequalis est 4B,
communis aitem et ad rectos argulos 4Z; basis igi-

tulim  cehtro E, radio £Z descriptum ties iéctas iii Z, 8,
H contingere; Et eodem modo’ etiam ex altera rectae AI"
parte itvemietur circulus, qui propositum efficier. Aliter,
ducto ad utramque rectarum parallelatum perpendiculo quo-
cutque ZH, toque in B bifariam diviso, ac per E ductd
recta Ei parallela rectis 48, I'4, ostéudetnry in hag paral-
lela esie centra describendorum circulorum:. Vel {[’ igs 289.)
by pulla tegtarum positiode ditarum patallels crit alm-u
Omnes 1g|tur trtes AR, BI'y AL inter se coniement. vel
tnimgulum ABT efficient, adeoque problema idet erit, quod
nostrami IV, 4: et invenictut céntrum J cncuh intia triengu:
Jum describendi, qui tres rectas AB, B,I' s AI' contmgl&a



20 ELEMENTORUNM

Ot xal moos opdds o AZ: fuoic doa 1 AZ fooce
vi ZB ol o ‘O,u,oz'wg &) deifopey e wal 9
Zr wy Z A dotly ton, weve el 77 ZB v ZT ioviy
ion, ¢ doa mdky xévrow T Z, d‘tao'w;lafn o évl
vy ZA, ZB, ZI" xWxkog yoeqopevog qEee xul did
Tou Aowmay oyueiay, kel EoTar TEQLYOaPOLEVOS. TUEQ
¢ ABT 'zgl'ywvov. Kei yeyoapdo wg ARI.

1Ispi ad. Jodv dpe Tpiywvoy xUxdog neqtyayga-
" avee. “Oseg é’d‘et OG0t

HOPISMA .

Kol qxuvsgov dvey ove piv Gwog $00 wgtywvo'v
" winge: vo xewgw 700 %vUxdov, 7 vno BAT yuvia,
&y peilove Tpmpene ToU quiviiov Tuyydvovow, Edt-
Ty Zotly opdict ove 0% dni vi¢ BI' evdelng v xéy-
voov minwse, 4 vd BAT yovie & quixvxdio wv-
yyovovoa 6pdY iotw Gre d‘é 70 #évTpov ToU xUxXAOY
#xvdy totysvov mintvee 1), 1 vnd BAT, & é).awom

1) Ita sane rectius Peyraldus ex Cod.-a habet, quam’ vul-
. gata lectios Szav éuros 7 BI' ebdsias 7o sévrgov minres. Cae-
terum iam Gregonuu in versione latina veram lectionem ex
‘premt.

“'Facile autem patet , eodem modo intra spatia XB T, ABAN,
MTIAQ. describi posse circulos, qui rectas 4B, BI'y AT extra
mangulum ABT contingant,  Nolumus huic problemati, quod
unum ‘ex iis est, qude Apo}lomns in libris -de Tactionibus
tractavit, plenius evolvendo insistere, Plura scitu digna, quae
ad illud pertinent, et ex hac constructione derivari possunt, ~.
congessit Pfleiderer, ebene Trigonometri¢ Tiib, #802. Ita v. -

. ar
c. facile patet; esse ..le._..lq_—z;‘-g:'-dTrt—r , . paxitet ac in

Obs. 4. vidimus e/ue'.db‘:..ﬁgi%—r—'ﬂg, et angulum 4B3

esse rectum etc.



\ LIBER QUARTUDS. o 2t

tar AZ basi ZB est aequalis (I. 4.). Similiter osten-
demus et ZI' aequalem esse ZA, quare et ZB ae-
qualis est ZI'; ergo rursus circulus ‘centro Z, inter-
vallo autem una ipsarum ZA4, ZB, ZI descriptus
transibit per reliqua puncta,.et erit circa triangulum’
ABTI' circamscriptus. Describatur igitur ut 4BI.

Circa datum igitur triangujum circulus circumscri
_ ptus est, Quod oportebat facere.

- COROLLARIUM

Et manifestum est, quod si centrum circuli intra
triangulum cadit, angulus BAT, in segmento maiore
quam semicirculo positus, minor sit recto; si au-
tem centrum in rectam BI' cadit, angulus BAI, in
semicircylo positus, rectus sit; si vero centrum cir-
culi extra triangulum cadit, angulus BAI, in seg-.
ment6 minore quam semicirculo, maior sit recto.

PROPOSITIAQ V.

Obs. 1. Rob. Simson. putat, demonstrationem huins
propositionis ab aliquo vitiatam esse, non enim ostendere,
voctas, quae latera trianguli bifariam et ad angulos rectos se-
cant, inter se convenire, et inepte dividere propositionem in
‘tres casus, cum una eademque demonstratio omnibus inser-
viat, ut iam Campanus observarit. Bt illad quidem, rectas,
quae ex 4 et E ad angulos rectos lateribus ducuntur, inter
.80 convenire, facile, ut est apud Campanum, probatur, ducta
recta 4B, unde res eodem modo ex Ax. 11. vel I. Post, 5.
patet, ac in 1V. 3. de rectis circulum contingentibus. Quod
autem rectae I'Z, EZ nec in unam lineam coincidere possint,
inde patat, quod si id feret, rectae 4B, AD forent inter se
parallelae (L. 28.), quod est contra hypothesin. Rob. Simson. .
rectas 4Z, EZ convenire inde probat, quod s non conveni.
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TurpaTs ToU fuixvxdiov TUpyvoton, peilwy iotly
oodis. “Slove nci Grav hdrvew oodis Tvyjavy 1
Sibopiévy yovie, Wi ToU Toryuvov oUNTEGOTYTEL
ol A7, E7Z+ Grav 8 0991}, éui vig BI" ovav &%
peiboy og&js, exvog vou ABI ToLyuvov 1),

HPOTAZIZ .

Eig vov dodévta uvxlov wevodpnvoy dyyodipuc.

"Eotw ¢ Oodeic xvxhog 6 ABIA dsi 01 eig gov
ABI A xUxdov zevpdyovoy éyyouiet.

"Hydooay vov ABT'A wiziov dvo duiperoor mgos
dotdg dAdyjdacg ai AI', BA xai dmslevydo wi AB,
BI', I'4, 44. '

» A3 -~ ’ . ’ »

1) "Extos vov ABI voepwvov ex conmiectura, quam iam
wersinnes Campani, Clavii, Gregorii, Rob. Simsonis aliornm-
‘gque habent, posuimus pro vulgata omninm edxum}um (in

. ¥ E RS ) \ >
Paris, ex sphalmate typograpbico est évzos pro £uzos) éxvos

P d pograp
¢ B, : o ’

rent parallelas forent; at'si parallelae forent 4Z, EZ, paral-
lelae quoque forent 4B, Al', qui iis sunt ad angulos rectos,
Hane demonstrationem reprehénd.it'Manhiu Auszug aus Rob.
Sims. Uecbersetzuug et Austin., quod propositio illa, rectas,
gnae perpendiculares sint ad duas parallelas, ipsas etiam pa-
rallelas esse, mon praecedat. Facillime tamen res ad I. 28. re-
ducitur, Caeterum poterat quoque Analysis addi simili ra-
tione ac in IV. 4, facile deducenda ex III, 1. Cor. 1. .

Obs. 2. Cor. 2, Quum centrum circuli describendi esse
debeat (IIT. 1. Cor. 1.) in'recta 42 quae rectam AB bifa-
rizm et ad angulos rectos secat, pariterque in recta EZ, gnae
rzctam 4T bifariam et ad arngulos rectos secat, et demique
eodem modo in recta, quae rectam B[ bifariam et ad angulos
rectos seeat, paiet, hoc, quod ultimo loco dixinws , peipen-
. diculum cum duobus reliquis in uno codemque pun:te com-
venire debere,

.
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,Quare et si datus angulus minor .est recto , intra tri-
angulum coavenient 4Z, EZ; si autem rectus, in -
BI; si vero maior recto, extra triangulum 4BI".

" PROPQSITIO VI (Fig. 291.)

In dato circulo quadratum inscribere.

Sit datus circulus 4BId; oportetm circulo ABI' 4
quadratum inscribere.

JDucantur [circuli ABT'4 duse diameti ATs BA

ad rectos angulos inter se (I.'11.), et mngantur AB,
BI', I'd, 44. ~

Obs. 3, Cor. 3. Et quae ab hoc communi trium per-
pendiculorum concursu ad angulos trianguli 4, B, I' ducun-
tor rectae ZA4, ZB, ZI' acquales sunt. Casu itaque figurae
secundae (Fig. '290. b.) qua angulus BJI‘ rectns est, cen-
trum Z circuli circumscribondi Facillime invepitur, bisecando
tantum latus recto angulo oppositum. Cf III. 31, Cor. 2. °

- Obs 4. Eodem modo per tria puuncta, quae mon in ¢a-
dem recta sunt, circulus describetur. '

Obs, 5.  Corollarii 1., quod in graeco Jextu legitur, pars
prior mon ¢st apud Campanum, neque omnino ex hac cone
stractione conseqmtur, sed patet ex IIL 31, Pars posterior
consequitur ex conversa III. 51, vid. Obs. ad IIL 51. In
parte posteriore corollarii practerea, ut Rob. Simson. notat,
sermo est de angulo dato, quum tamen propositio nihil ha-
beav, nec habere possit de angulo dato, atque hinc ille co-
rollarium hoc manifeste vitiatum esse concludit. Austin. id
omuino ex hoc loco eliminandam esse putat.

~ PROPOSITIO VL _
Ohs. A sexta inde huius libri propositione Euclides non
nisi de figuris quibusdam regularibus waciat, et de Lis iis,
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Kot énsi ioy éoviv y BE vi EA, sévipoy yop
20 E, oty 0% mai meds opdds 5 EA fdotc doo
% AB Bdast s Ad ion foviv. Mid 50 owivd &) xal
énavépe wév BI', I'd éxavépe wiv BA, AA ioy
dovly: iooml.cvgoy doe doti w0 ABI'A wesgdnievgov.
Aéym 8 6ve xoi 6gFoywviov. "Emel yolg 1f BA ev-
dsie dedpevgoe Zovs w0 ABIA wvxdov, 7uextudioy
Goa éoti 70 BAAL ogd) doo o vng BAL yuwie.
A wd ovse 31 %ol éxdory vov vme ABI', BIA,
T'44 0997 dovv opdopuviov dpe dovt v0 ABIY
'cw{ga'nlsvgov. *Edsiydy 8¢ xoi c’ao'n).wpov' TeTQO~
yovov doo doviv. Kot syyeygamm sis voy dodtévia
ABI'4 xvxioy.

Eig doa dodévea xixdoy Tow ABT 4 uftgaywvav
Eyréyoumvar %o Aﬁl’ d.. “@uep Eder moujoe.

OPOTAZIZ !,
Megl vov dodévre xixdov vsrgdywvoy negtygohpm. ‘
*FEora dodels u'uulog 6 ABI'd- dei 6‘1] nsgc Tov
ABL'4 xxdov vevpdyavoy nsgayga'tpm.

quae Prop. 2—5 generatim de tnangulu docuerat, mmlu
proponit. Neque enim poterant-ad ﬁgnras multilateras quas-
cunque illa omaia applicari: "Nonnulla tamen de aliis quoque
figuris non regularibus valent. Propositio sexta, ut de hac
iam dicamus, de qua&i!ato idem docet, guod Prop. 2.detrian-
gulo dato alicui aequiangulo, Quodvis autem q_uadratum etlam
cuivis ahx quadrqto est aequungulum, Nec vero gcneld;;et
iam preponi potevat problema; in dato circulo inscribere qua-
drilaterum dato quadrilatero aequisngulum, Vidimus nempe
in Obs. 2, ad III. 22., ut quadrilaterum circulo inscribi pos-
sit, necesse eue si quaestio sit de ﬁouns, quae nullos angu-
los gibbos habeut, ut duo anguli oppositi simul sumti aequa-
les sint reliquis duobus antrulu Ttaque etiam, si circulo dato
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Et quoniam BE aequalis est E4, centrum enim
E, communis autem et ud rectos angulos EA4; basis
igitar 4B basi A4 aequalis est (I 4.). Ex eadem
ratione et utraque rectarum BI'y, I'A utrique rectarum
BA, A4 aequalis est ; aequilaterum igitur est quadri-
lsterum ABI'A. Dico autem et rectangulum. Quo-
niam enim recta B4 diame¥er est circuli ABI'A, se-
micirculus igitur est BA4; quare angulus BA4 re-
ctus est (III. 31.). Ex eadem ratione et unusquisque.
anguloram ABI'y, BI'4, TAA rectus est; rectangu~
lum igitur est quadrilaterum 4BI'4. Ostensum est
autem et aequilaterum ; quadratum igitur est. Et ine
scriptum est in dato circulo ABI'A.

In dato igitur circulo ABI'4 quadratum inscri.
ptum est ABI'4. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO VIL (Fig 293)

Circa datum circulum quadratum describere.
Sit datus circulus 4BI'A;, oportet-circa circulum
ABI'4 quadratum circumscribere.

inscribi debet quadrilaterum dato quadrilatero aequisigulum,
in dato quadrilatero eadem conditio obtinere debet. Quod si
fuerit, poterit non modo, et quidem its, ut punctitm in cirv-
cumferentia, per guod unum laterum quadrilateri insciibendi
transeat, datum sit, aut pro lubitu sumatur, res feri, sed
innumeris modis fieri poterit, vel, nut aliter dicamus, pro-
blema generaliter sumtum erit indeterminatum. Nempe, i
Ppropositum sit, dato circalo 4B (Fig..292.) inscribere qua-
drilaterum, quod aequiangulum sit dato quadrilatero EZOH,
cains anguli qppositi ZEH-4-20H = 7~-H=2 rectis, ita, ut °
unum eius latus transeat per punctum datum A in circumfes
ferentia circuli, feri id poterit sequeﬁtem in modum. Ab-
scindatur per IIL 3% recta AL segmentum A4, quod ca-

’
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. *Hy8woav v0i ABI'4 wizhov dvo Jidusvoor moog

" ogdds dldqhue oi AT, Bd, wal 0w viv A4, B, T,
4 ojusioy 7ydecey ipuntopevas vt ABIA wirdov
«i ZH, HO, OK, KZ.

"Enet ovv épdnvevae i ZH Ty .ABTJ n’unlov,
oo 0t vouv E xévrgov im} 'n/v #uvd 0 A emagyy
émelevnTon 9 EA i doa mpog v6 A poviar opdet

Celow.  did vd avvd 0y ol of mgog voig B, I', 4 -

piat angulum aequalem angulo B, ductaque 6F fat mgalu&
JA4=6EIll, et '4B=O6EZ, ct iungantur BI', 4T, eritque,
ut facile ex HI. 22, consequitur, quadrilaterum ABI'A aequi-
a_ngulum quadrilatero EZOH. Neque vero solum ‘quadrilace-
rum 4BI'4 propositum efficiet. Quodsi enim v. g. ducta
fuisset vecta {8 pavallela vectae Z6, iunctaque E&, angutus
I'Ad=9EH, et angulus FAG—8E{ constituius esset, qua-
diilaterum ATV pariter scopo respondisset, atque jta innu-
mera alia, quae idem praestarent, exhiberi poterant. Nomi-
. matim, si circulo dato inscribenda fuerit figura quadrato ae~
quiangnla, ionumera rectangula problema solvent. At, si -
gura inscribenda ipsa etiam quadratum esse, et per punctum
in circumferentia datum A transire debet, una tantum figura
his coudwombus satisfaciet. Si circulo mscub; iubetur ﬁgura
multilatera aeqmangula figurag datae, ante omnia, an res fieri
possit, ex abservatis ad 1IL. 22, diindicari debet, et si fieri .
possit, problema plerumque erit ipdeterminatum. Caeterum
propasitioni VI. 6. addi potest hoc
Cor. Circulus quoque (Fig. 291.) diametris Al'y .BA in
quatuor segmenta acqualia dividjewe (IIT, 26.),

PROPOSITIO VII

Obs, §. Rectas circulum contingentes HZ, 6K cam con-
;ingentibus H@, ZK convenire, patet ex I, 29. Cor. 3.

Cor. 1. Quodvis quadrati circumseripti latus: aequale est
diametro circuli, cui ciccamscribitux (I, 34.),.
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Ducantur circuli 4BI'4 duae diametri AI'y B4
bid rectos angulos inter se (I 11.), et per puncta A,
B, I', 4 ducantur rectae ZH, HO, OK, KZ cir~
culum ABI'A contingentes (I1l. 17.).

Quoniam igitur ZH contingit circulim ABI'4
centro autem E ad contactum A ducta est EA4; an-’
guli ad A recti sunt (IIl. 18.). Ex eadem ratione et
az;guli ad B, I'y 4 puncta recti sunt. Et quoniam

Cor. 2. 8i ductis rectis 4B, BI', I'd, 44 eidem cir-
“culo qn.xadtatum inscribatur, erit quadratum’ circumscriptum
duplum quadrati inscripti, ho¢ nempe erit aequale duplo qua-
drati radii (I. 47.), illod autem quadrato diametri Cor. 1. .

Cor. 3. Circulus etiam lic diamenis AT, B4 in qua-
tuor segmenta aequalia dividitur (IIL. 26.). . ‘ .

Cor. 4. Pariter latera quadrati circnmseripti diametris
Ar', B4 bisecantur. Est nempe HA=BE (I. 34.) et ZA=
Ed. At BE=Ed, itaque ot HA—=ZA. .

Obs. 2. Quum qnodvis quadratum aequiangulum sit
cuivis alii, etiam haec propositio conferri potest cum propo- ’
sitione IV, 3. Et facile patet, propositionem IV, 3. longe
generalius, et corte ad figuram recrilineam quamcunque, quae
angnlos gibbos noun habet, extendi posse. Iactis nempe (Fig,
294.) ut in IV, 3. angulis ad centrum O circuli dati ex ordine
acqualibus iis, qui deinceps sunt angulis fgurac datae ZOHK A,
nempe angulo aOs== angulo, qui Z deinceps est «OfF ei, qui
@ deinceps est etc. ductisque per puncta &, a, § etc. (quoa
rum upum etiam datum esse potest) vectis circulum contin-
gentjbus, demonstrabitur, ut in IV. 3. rectartum harum con~
tingentiura ugamquamque convenire cum duabus ipsi proxime
positis, et esse figuram ita enatam agquisngulam datae ZOHK A,
Nec goneraliter ommnes ii casus excludentur, quibus figura data
angulos. gibbos habet: iu figura autem datae aequiangula circa
circulum circumscripta latera angulos gibbos comprehendentia
aon ipsa, sed producta tantum iutra figuram circulum com-
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onusiorg yiview 6pdai sloww. Kb émel ogdy) dovey 9
dne AEB yavie, dove 8% 0991 xel o vne EBH-
nagardyrog  doa doviy 7 HO v AL A v avvd
0 wnei § AL v ZK toti megirdqdog. “L¢ve xed
7 HO v ZK fori magurdajhog. 'O,uo:'wc d7 Jsito-
" pev ot awi éxavége viv HZ, OK 'ty BE4 iovi
nagadiyhog. ]Iaga).lqloygw;ma éovi wd HK, HI,
AK, ZB, BK: ioy doe éoviv 4 utv HZ v 6K,
% 6 HO vy ZK. Kai énel ioy éoviv. e AT vy BA,
ardd xal 7 piv AT éxaréoe viv HO, ZK, 5 &

tingent, et anguli quoque ad centrum situm sliquatenus di-
versum obtinebunt, quae omnia, quum singulis casibus evol-
vendis haud vacet, hic et in sequentibus practerimus.

Obs. 3. In hguris eirculo alicui circumscriptis (hic quo-
que praeterimus ess, quae angulos gibbos habent) observari
potest circa latera aliquid admodum simile ei, quod in figuris

- cireulo inscriptis ciroa angufos obssrvavimus Obs. 2. sq. ad
111, 22." Nempe, si parem laterum numerum iubuerint,.et
latera, initio facto a quocunque eorum ordipe numeris indi-
centur, erjit saumma laterum numeris imparibus notatorum ae-
qualis summae lateram numeris paribus Rotatorum, Sit v. ¢
talis figura, quae nullos angulol gibbos habet 4BI'AEZ (Fig.
295.), quae circulum contingat in punctis a, #, 7, otc, erit-
que ex 1L 17, Obs. 1, ) ) ¢

) Ao=A{

Ba—Bg

. Ty=I%

- dy=d8

Es= E3

ZL=Zs

unde (JGH-B“) = (Ly4-dy) < (Bot-Z0y==(BE--T'8)4-( 404

E8)4-(Ze=4~AL)
i. e ABAFT44-EB=—BI+JE4-Zd.
Similis demonstrati6 locum habe in fguris, quae plura ha«
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rectns est angulus. AEB, rectus sutein est et EBH;
H6 parallela erit AI' (I. 28.) Ex eadem ratione et
AL parallela est ZK; quare et HO parallela est ZK-
¢I. 30.). Similiter ostendemus et utramque ipsarum
HZ, OK ipsi BEA esse parallelam. Parsllelogramma
sginr sunt HK, HI', AK, ZB, BK; aequalis igi.
" tur est HZ quidem ipsi OK, H® vero ipsi ZK. Et
quoniam AT aequalis est BA, sed et A4 utrique
_ipsarum HO, ZK, BA vero utrique ipsarum HZ,
~ OK est aequalis; et utraque HO, ZK utrique HZ,

bent latera. Hinc consequitur, rectangulum et rhomboiden.
eirculo 4B circumscribi non posse.

Obs. 4. Simile quid obtinet in figuris circulo circum-
scriptis, quae numerum laterum imparem habent. In illis
nempe, 8i unius, cuiuscunque lateris v, c. (Tig. 296,) in pen-
" tagono ABI'AE lateris EA partes As, et ¢E in quae’in pun-
cto contactus dividitur, separatim numeremus, pariter summa
laterum numeris imparibus notatorym aequalis erit summae
numeris paribus notatorum, qnod eodem modo demonsira-
birar. , , ,

Obs. 5. In quadrilateris propositio, quam Obs. 3. ha-
buimus, va'e: etiam conversa. Nempe si quod quadriktermﬁ
ita comparatum sit, nt summa duorum laterum oppositoram
aequalis sit summae duorum reliquorum laterum oppositorum,
poterit illi circulus inscribi. Demonstrari id potest vel directe,
vel indirecte. Directa demonsuatio haeo exit. Sit (Fig. 291,)
quadrilaterum 4B 14, in quo summa laterum 4B—-T4 acqna-
lis est summae laterum BP+AA, poterit ei circulus inscribi.
Nam ex Qbs. 5. ad TV. 4. circulus potest describi, qui tria
‘quassungue’ conngua latera v ¢. 4B, BI'; I'd contingat in
punctis «, 8, y, adeogne erit » 8i @ huius‘circuli centrum
sit, Oa==00, ‘ot Ou’=Oyp Eit autem Od2=0A42+ A2, et
07202~ dy2 (L. 41 Cor, 2.); adéoque erit OA 2+ Aurex
042—gp. Et, quum sit-«x hyp: ABeld=BI-44, &
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B4 ixovéiee vov HZ, OK éa‘tlw loy %ol e'nmqa
doa v HO, ZK emxcéga oy HZ, 0K davly fop
"Ioomhevgoy dow ioti vo ZHOK vsrovmhsvgow. Aéyo
87 ot wei dpdopmyoy. Enel ydp smapuAdydoyoes~
pov vt o HBEA, nai ouy opdy) 9f vno AEB:
oo doe xui 7 vmo AHB. ‘Ouoiwg & detfoper
"ot xal i mede woig O, K, Z yuvier 6pdai siciv:
codoywriov dow 0wl v6 ZHOK verganlevgoy. 'E-
dsiydy O nal loomhsvgor* Terpdymvoy dou ioviv, Km
neobyéyoumror megl 10y ABI'A xvxior.

Usgl wov dodévra dea KUxAoy Terpaywiov ne(n-
yéyganrats “Onig #et moriout.

HPOTAZXIE 1.

Ei¢ 56 dodiv verpdywvor adudov yyparei.

"Eotn 16 Jodtv werpdyovoy w0 ABLA 8si &4
sic w0 ABI'A 've'toaywvov xUxhov Eyypayer.

Tevpsjodw uawgu v AB, 44 Oiyo kovd vd
Z, E ojpsia; woi did m/v tov E ompripe vy AB,
T4 napelinlos fyde 1 EO, &id 8 voi Z vrovépe
wv A4, BI' '/wgallrlog fydo o ZK mxgu).}n;).a-

Ba=8g, Iy="Tp (Obs. 1. ad 11, 12.) erit, iequalibis uirims
gue demtis, Ao-j-dy=dAA4; Tam eiit vel Ao==udy (Tig. 297
a), vel alterutra earum maior altera (Fig: 297 b.): Utrogue
casu, deniisso ex O in A4 petpeﬂdiculo 08, dico esse: D3=

0y, Nami, si 1) Ado=dy, erit tami Ad; qudrm ly..... 24.

Bt, quum OA2=Aal=0A2<=dy2, érit OA2=042, adebque.

0A=0d4, unde perpendiculum D rectim .44 bisecabit in

v - 4 . _

¢1. 26; Cor: 8.), eritque l«?:f;}i;_—dy; Est antem 082=

04— 48 et Oy’=0d4>—dy?, itnque DI2=0y2, idetique O3

209 Sid autem non sit Aé=dy, sit alterutra carem v, ¢.
S
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(:DK est aequalis.  Aequilaterum igitug est ZHOK
quadrilaterum, Dico et rectangulum.” Quoniam enim
parallelogrammum est H{BE A, et est rectus angulus
AEB ; rectus igitur et AHB. Similiter ostendemus
et angulos ad @, K, Z rectos esse; rectangulum igi-
tur est guadrilaterum ZHOK: Ostensuin est autem
et aequilaternm ; quadratum - igitur est. Et circume
scriptum est tired 4ABI'4 cireulums

Circa datum igitur circilum Yitadratom mrcumscn. ‘
ptum est. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO VIL (Fig. 269.)

In dato quadrato circulum inscribere.

Sit datam quadratum ABIA; bportet in quadrato
ABI'A circulum inscribete.

Secetur utraque ipsarum 4B, AJ bifariam in
punctis E, Z (I. 10.), et per E alterutri rectarum
ABy TI'd parillela ducatur EG (L. 31.); per Z vero
alterutri rettarum A4, B palallela ducatur. ZK (1.'
4y maior . altera Aa. Quomam igitur 0442—54112—04--—472:
erit fy2—Aa2==04~-0A42 At, demisso ex O in rectam 44
perpendiculo O3, est O42~+0A2=482—A482 (1, 47 Con 3),
itaque Ay —Aa?=4382—A432 i. e. rectangulum (dyd-Ac) (dy
—Ae) = rettang. (#4435, (43—.43 (I1. 4 Cor. 4} Quum
sutem sit Ay Ado=Ad—454-43, erit dy~/]a._d3—.d34
(Obs. 3, ad I. 40.), adeoque erit o [ aetd e A== ABmAd
~-d5—A8 is 0. dy==248, vel dy==d432, et quum 08 U2~
432 et 07-::017-—47—, erit OF =0y ; et 0d==0y, adeoque
- utroque casu ,circulus radio Oy descriptus etiam per-d. transi-
bxt, ‘et continiget tectam A4 in & (I 16. Cor: b)) ‘Hins
consequitur quadrato et rhombo circulum posse inscribi.
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yooppiov dpu 2oviv #eovoy viv AK, KB, A6,
Gd, AH, HI', BH, HA, %ot ai cneveviiov ¢v-
" quy mhsvowt Onlovose loar siely. Kai &msl o dotly.
5 Ad v AB, xoi éove vic utv AA qulcs 3 AE,
vis Ot AB ruicae v AZ, ion doa xal 4§ AE vy
AZ-  ogve xal al duevevviov foar eioiy, ioy doa xal
5 ZH vy HE. “Opolwg 01 Selfouev vt wol éxavipn
vy HO, HK éxerépe viv ZH, HE éozly ioy. Al
téocapec dow of HE, HZ, HO, HK oo c¢ilij-
datg loty. - ‘O doa xévvgw plv v$ H, ducvijuere
ot évi wiv HE, HZ, HO, HK xvxiog ypagousvos
ikee nai ‘Oud TOw Aoy oqpeiay: nat étpawewt Ty
AB, BI', T4, 44 «0dadv, did w0 oga‘hxg elvoe
tds mpos voic E, Z, O, K yuviue: & ydo veust o
xvxlog vd¢c AB, BI', T'd, 44, ¢ w5 dwpérpo
200 wUrdov QoS 0pdds o dxQug dyouévy &vTog Tre~
osiTar tov xUxdov, omsg dvomoy &8siydy. Ovx dow
o xévvpw udv vi H, dworquore 6% &vi viv HE,
HZ, HO, HK xuxdog yoapousvos véuvst vag AB,

Obs. 6 In ﬂgnru autem, quac plura quam quatdor Ja-
tera habent, propositio, quam Obsi 3 habuimys, pariterque
altera Obs. 4. exhibfta converti nequit, quod similiter fere
demonstratur ac Obs. 6. ad IIL.-22. Sit nempe (Fig. 296.) .
figura ABT'4EZ circulo, cuius cenitum est O, radius Oa cir-
cumscripta, et contingat nlle latera in punctis 2, 8, 7, 9, ¢
¢y iam sumantur duo quaecunque latera contigua v. c. A3,
EZ, et producatur utrumgque ultra Z usque ad 8 et H eadem
quantitate, nempe ita, ut sit BO=gH s ¢t centro A radio
A8, pariterque centro E radio EH describantur cirouli, quf
se intersecabunt in puncto aliquo K, ita ut ductis 4X, EK
sit. punctum Z inter 4K et EK, orietirque novum polygo-
num ABY4EK, quod a ptioré¢ ABI'4EZ tantum quoad latera
4K, EEK, ecorumque positionem discrepabit, cacterum vero,
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31.); parallelogrammum igitur. est unuriiquodque‘ ipso. .
ran AK, KB, A8, 64, AH, HI', BH, H4,
et opposita ipsorum . latera aequalia sunt (I. 31.). Et
quoniam A4 aequalis ést 4B, et ipsius quidem A4 -
dimidia est AE, ipsius-vero 4B dimidia 4Z, ae-
qualis erit et AE ipsi AZ; quare; et opposita aequa.
lia sunt, etgo ZH aequalis HE. Similiter éstende.
mus et utrauijué HGO, HK utrique ZH HE esse
aequalem. Quatior iginir HE, HZ; HO, HK sae-.
quales irnter se sunt, Ciktculus igitur céntro H; inter.
vallo vero aequali uni ipsarum HE, H‘Z..\HG', HK
descriptus transibit-et per reliqua puncti; et continget
vectas 4B, BI'y I'd, AA, propterei quod recti sunt
anguli ad B, Z, @, K angulij si enim secat circulus
fectas AB BI, I'4, 44, quae diametro circuli ad -
rectos angulos ab extreniitate dutitur, intra circulum
cadet, quod absukdum osténsum ést (III 16.) Circue
lus ‘igitur centro ¥y intervallo ¥éro aequali uni ipsas

Tum HE, HZ, #0, HK destriptus non secat rectas

quum, polygonum ABT 4EZ citculo circumsetiptam bit-,\e\'it
ex Obs. 3. ABTg4-BZ-=BIdB4Z A, adeoque, ‘quum
EK—EZ-l-ZH s et KJ==ZA+-Z8, sumtum autem sit ZH==
‘ 29, erit etiam _43+I'J+EK__BI‘+4E-I‘KA Polygonum
itagne ABFJEK etiam ita compiratum dst, nt numerus lates -
vum - altetme numératornm nequalié sit numero whquornm lsa
terum, et tamen manifestum .est, hpic polyaono circulum in-
scribi non posse.  8i  enim inscribi posset, idem etiami latera
AB, BI'y' I'4 ex ea pane lateris B contingere deberet; ek
qua suat rehqua latera; At, qui hoc efficit, umicds tirculus
est, mempe is, qui centro O radio Ow describitur.”" Js sutem,
quum latera BZ, AZ contingaty nequit simul latea ‘KX, AKX
extra illa‘posifa contingere.- '
Euclid. Elemest. P, 1L ‘ C
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BI', I'd, 44 edeleg. E(pawe'mt aga avTey xal
fovar. Eyyeypappivos sic o ABI'A vsvgiyuvoy.

Eig doa 70 dodty verpdywvoy xvudog eyyiygamtat.

"Ornip #0ee motioat.

IIPOTAZIZ 9.
Ilsgi 0 oy Tevpoyavoy wixdoy meptypdips.”
"Eotw t0 Jodtv verodywvov vo ABIA dsi &
stegl 1o ABT'A fre‘rgu'ywvo;y xUxdov mgt;rga'wm.
Eneg‘wy&ewm 7dg «i AT, BA vepvévwoay di-
AfAeg xove To E
Kuai inel oy Zotly q A4 o AB, xorvy 8 o

AF o Oy ai AdA, AT dvol veic BA, AT ioae

elol, el ﬁaotg 7] AT p’aoet v BI' i un; ;mwm aga
- um oty 9 vnd AAD yovie 'n] v BAT 4 doo
Vo AAB ;mwm d‘:xa 'n't,m;fmz V70 'mg AT. ‘Opolug

&) deibouev ove mal éxdovy tiw vmd ABI, BI'd,

I'dd diye vévpyrar vnd sav AT, 4B evdeiv. Kol
dnel oy ioviv oi vne AAB ywvie.vi vaoe ABI, xal
Zove 'mg pdv vmo 4AB quicee 4 v EAB, vig
ot vmo. ABI1 quicete 9 vno EBA xoi 1 vne EAB
doo 7 vd EBA éctiv lon wgve xal wAsved o EA
mwdevoé o] EB Zotiv Toy. _‘Opolwg 8 Jeifopey ovi
ol énwte'gu‘ v EA, EB evdeuiv éravépny Ty

EI, E4 ioy toviv. Ai 'réoqagsg.&gu oi E4, EB,

Obs, . In Aguris circulo cu'cumsmpua, guao nume-

ram laterum | mxparem habent, propositio, quam Obs. 4. ha-

buimus, ¢tiam xtrexpnml poterit: erit in illis summa Jaterum
primi, term, quinti etc, aequalis summae laterum. secundi,
‘guarti_etc, si huic addas duplum segmentum primi lateris,
quod inter punctum contactus et enm ejus terminum iacet, a

'quo numerare coeptum est, v. ¢. (Fig’ 296.),in pentagono .

A
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AB, BI'y I'd, A4A. Continget lgltur 1psas et erit
inscriptus in quadrato 4BI'A.

In dato igitur quadrato circulus mscnptus est. Quod.
‘oportebat. facere.

PROPOSITIO IX (Fig. 291.)
Circa datum quadratum circalum circumscribere,
.'Sit datum quadratum ABI'4; oportet circa qua=
‘ dratum ABI'A circulum circumscribere.

- lanctae AI', BA sese secent in E.

Et quoniam A4 aequalis est 4B, ‘cothimunis au-
tem A, duse A4, AD duabus BA, AI" aequales
sunt, et basis AI' basi BI' aequalis; angulus igitur
" AATL aequalis est BAT (1. 8.); angulus igitur 44B
bifariam sectus. est ab 4I. Similiter ostepdemus et
unumgquemque angulorum ABI, BI'A; I'AA bifa-
riam ectum esse a rectis AI",, 4B. Et"quoniam ae~
qualis’ est angulus 44 B angulo ABI", et est ipsius
AAR dimidius angulus E4B, et ipsius 4BI' dimi-
dius angilus EBA; et EAB igitur .angulo EBA.
erit aequalis. . Quare et latas E.4 lateri .-ER est ae~
quale (. 6.). Similiter odtendemus, et utramque res
‘ctarum EA, EB utrique E1’, EdA sequalem esse’;
quatnor igitur EA4, EB; EI', EA aequales inter se¢ -

circulo ciréumscripto, quod supra delineatam Fuit, erat, aa
puncto‘ A versus B numerare incipias ex Obs. 4. ABj=T gop=
, Boz= BI'4~Ed4=As unde si utrimque addas Ae, erit B4 4
'~ BAz==B [j=E44-2As==BI~4E 442 Aa, , Hinc - consequitur,
si latera figurae circulo’ circumscriptae, quae numerum laterum
impatem babet, omnia dafa sint, data*etiam esse gegmenta,
. in quae illa in puncto contactus dividuntur. Erit nempe 2.fa

' \
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ET, E4 foat cAhijlees sloive 'O dou #érrpw 16 E,
xgd Stworquene évi tov BA, EB, EI', EA4 xvxkog
7puq>6/wvog 7See xal Sl vav lowviv onpeiwv, nal
foreu negtyeyga/qm/og scepl 10 ARIA u'tguyawov
Hepcyeyqaq)ﬁw we 0 ABIA. ‘ ,

Hegh 16 dodtw dou vetodywvoy awx/log TEQLYE~
younvou. “Omeg sd‘et TOL Ol _

. mPoTazls i

"Toooxedis Tofywvor ovwr'sao&m, &rov Eunvvipay
TeY PO T ﬂaou 7w1/1w1/ dramtdasiora ¢ lotais.

- Exxeiodw zig vdeia . AB,. nel rerurode atc
w6 I oypeioy, dsre 10 90 wiv AB, BI yspieyo-
pevoy opdoywvioy icov eives v ame vov I'A verpo-
yuve: wai #évige wiv vg A, Sworjues: 8t vg AB
xUxdog ysyeogpdw o BAE, xal 2vyoudedw sic vov
BAF windov vfj Al ei9ela, pi peilove ooy vis

2068 BAE wvsdov Swwpivpev, ioy svdeia 5 BA el
£ae§wx«9¢no¢w oi Ad, T4, xal negtyeygaqoﬁw sregl .
0 AT'4 'r(uy(wov awn}.og o AI'4.

Kul émet 0 vno vov AB, BT loov iovl 70 asmo
siic AT, loy 8t 4§ AT v B4 ©0 dga vao wwv-AB,
BT ioov dosi v6 omo vijc BA. Kol Znsi svriov vo¥
AF4 eikymvod vt ojueloy inrog. w0 B, iui dmo 100
B 7o wov AT A #ixhov ngognm'm'mm dvo svdsiae
«! BA, B4, aml 07 péw avroy Téuvel, 1 0% Q06
TEITOTEL 5 - %W éou 20 vmwo vy AB; BT icov T dme

-—AB+I'4+EA-—BI’—JE C.aetex"um haec dicquisitio xtenin
inde observatione instituga pmnum facta ost a Pitot. (Mém.
de 1’Acad. des Sc. de Paris 1225, p- 45.), CL Kiafi. Geom.
Sublim, 6 -104. , ‘
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sunt. Circulus igitir centro E, et intervallo aequali
uni rectarnm EA4, EB, EIl, E4 deéériptus transi-
bit et per reliqua puncta, et erit circumscriptus circa
quadratum ABI'4. Cirbnmscribatur ut ABI'4.
. '

Lu'ca datam igitur quadratum-circulus circumstri-
ptus est. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO X (Fig 30L)

. Isosceles triangulum constituere, habens utrumque

angulorum ad basin duplum reliqui,
Ponatur aliqua recta. /1]}, et secetur in puncto I’

ita ut rectangulum sub 4B, BI' contentum aequale
sit (juadrato ex T A (IL 11.); et centrolA, et inter-
‘vallo 4B describatur circulus BJE (Post, 3.), et ap-
tetun in circulo BAE rectae Ay quae- non maior est
diametry circuli. BAJ I, aequalis recta B4 (IV. 1.); et
iungantur 44, I'd, et circimscribatur circa triangh-
Jum ATd circulus AI'4.

" Et quoniam rectangulum sub 4B, BI' aequale est
quadrate ex AI', AT antem aequalis B4, rectangu-
lum igitur sub 4B, BT aequale est quadrato ex B,
Et quoniam exira circulum 4[4 sumptum est gli-
quod punctum B, et a B in circulum AT cadunt
duae . rectae B4, B4, quarum altera quidem ipsum °
secat, altera vero in eum incidit; et est rectangulum.

. " PROPOSITIO VIH

Obs. 8i cui rhombo dato 4BI4 (Fig. :300.) airculus
inscribendus est, quod ex Obs, 5. ad praeced. semper feri
potest, centrum . quidem circuli insciibendi eadein ratione in-
veniti potest, ut hic pro quadrato ostensum fuit, ductis nempe

- [ »
5 - N
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viic .BA 35 Bd dgy pdsvvevar vov ATA. Kot inei
Lpunteron piv 1 Bd, dso 8% wiic xevd w0 4 énupie
dixvar 4 A 4 doo vno BAT ywvia ioy éovi vi
iy v vallef -To¥ wUxdov Turiuere yovie v vmo
AAT. ’Ensi odv ioy oviv of 6 BAI vg vmo AAT,
 wowws} ngogrelodw 1 v I'dA- ohy dow 1 vmo BAA
aor; ovi dvoi vuig vmo I'dA, AAl. 'Aldd wlc
vmwo I'dA, AAL ioy dasly 9 éxvog 5 vné Bl4 9
dpe Vo BAA ioy iovi vy ind BLA. AN 1 vno
Bdd i vno T'BA ¥ovly ioy, émel nal whsvoa 1 AA
wj AB iotiv oy vigre %ai 9 vd 4BA vfj vmo B4
doviy ioy. Ai vgeig doo o vmo BAA, ABA, BI'A
ioae dAdqdasg eioiv. Kui. &nsl ioy oviv o ond 4BI'
yovia o viie BId, oy dovi xat whsved o BA wievod
Cw Al AN BA < T'A Ynoxevon ioy xal 9
AT dox v I'd éov'v ioy dicre xai yavie 7 vmo
T44 ywvig a5 vne AAT éovlv oy oi ggo Yno
I'dd, 4AT <5 vnd AAT siol dumhaaiovs.. "lan
. et 9 vwo BI'A waic v I'dA, AAI* xal 9 vseo
BI'd dge vic vwo AAL éori Semhij.’ “Ioy 0% 4 vmo
BI'4 éxavéon vov vne BAA, ABA* xai éxevépn dou
‘wav vno BAA, ABA vijg vno BAA iovi imhi. *

vectis ZK, EO per pl;ncta', quae latera rhombi opposita bifa-
riam dividant, erantque adhuc utjante ZH=HK=HE=—H@ ==

. 1 . .
g+ atcirculus inscribendns iam alinm radium habebit, qui

invenitar, demisso ex H ad unum laterum rhombi v. c. Ad
perpendiculo He, quod, ut facile probatur, aequale est per-
pendicilo cuicungne ex H in réliqua lateva demisso v. ¢. HE. -
Est enim in, triangulis HEs, HtZ, HE=HZ, angulns Es=Z et
ad & et { sunt’ anguli rectiy, unde ex I 26. est IIe::IIC , et
cnculus centro H fadxo He descriptus etiam per puncta TN
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sub 4B, BI"aequalé quadrato ex B4, recta BA contingit
- circulum A TI'4 (I 37.). Quoniam igitur B4 con- .
."mglt’ a contactu vero ad 4 ducta est AI"; angulus
igitur BAI' aequahs ‘est -angulo AI'A in alterno cir-
culi segmento (IIl. 32.). Quoniam igitur aequalis est
angulus BAT" angulo 44T, communis addatur I'4A.
Totus igitur BAA aequahs est duobus I'dA, AAI.
Sed angulis I'44, A4AT aequalis est exterior BI'd
(1. 32.); angulus igitur BA4.4 aequalis est angulo BI'4.
Sed angulus B4A4 angulo I'BA est aequalis, quoniam
et latus 44 lateri AB est aequale (I. 5.); quare et
AdBA ipsi BT'4 est aequalis. Tres igitar BAA, ABA,
BI'4 aequales inter s€ sunt. Et quoniam aequalis est
asugulus 4BI' angulo BT'4, et latus BA aequale est
Nlateri AT (1. 6.). Sed B ipsi I'4’ ponitur aequalis;
et AT igitur ipsi F4 est aequalis; quare et angulus
T'44 mgulo AAT est aequalis (I. 5.)3 anguli igitur
. T4A4y AAT anguli 44T sunt dupli. Aequalis autem
et BI'4 anguhs'I’AA, AAT (1. 32.); et-BT4 igitur
anguli - AAT" est duplus. Aequalis autem et BI'A
* utrique anguloram BAA, ABA, uterque igitur angu-
lorym BAA, AB.A anguh BAA est duplus a

% transit, et thombum in his panctis continglt (11I. 16. Cor.

1.). Paunllo brevits ceniram H invenietur, ductis dugomh-

bus 4r, Bd, quae pariter in H so mtersecant.
PR‘QPOSITIO X,

Obs. Eadem constructione etiam circa rectanguhim] nox
aequilaterum circulus circumscribetur, quod Heri semper posss
patet ex Obs, 5. ad HI, 22. . Demonstratio tantum paulo di-

Yersa erit, et absolvetur ope L. 3. Cor. 1. et I. 34. Cor.-11.

N
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4~
*Toooxedds doa Toiywvoy cuvictarar vo AAB, eyov
éxmaoav Wy wEos o 4B Baoces ywwmv dirraciove
27 10;7:1,9, "Ongp {des motioue,

H.POTAZ‘IZ‘ td.

E:g vov dodévia xvshow nswaywvov igonAsypoy
ve noi woyuwzov dyyourpas.

" "Eosw ¢ dodeis. xvghog ¢ ABTAE- dei d‘q e;g
sov. ABTAE xvslov VTR YWYV wonlwqov ﬂ: xuL
(oo;/wwov éyygqtpm,

"Exxeioda woiyavoy lcoowsdle o ZH@ d‘m).q-
viove &yav éxevégay iy neos voic H, O yuviay vic
noos 16 Z, xal Eyyeypapdu g vov ABITAE nixdey
v9 ZHO voryuive idoyuvioy vpiypavey w0 AT, dgre
v pdtv mgog vi Z yavig iony eives viy vmwe I'd4,
Jum'gav & v qgog Toic H, B iony éuMéggg‘ Ty
o AI’J,‘I’AA* xpl énavipe doa tuy Vo AId,
. T4 vijg one T A4 iovt Bemii. Ts't,m;o&w o éno-
" wépe vy vne A4, I'dA diye vsme wiv T'E, AB.
w&smw,\xm hteswxﬂwoav «i AB, BI', AE, EA.

"Brist ovy éxatége vov vme Ald, T'AAd yoviiv
dirdaoivw ov vis vno I'Ad, xai vevumuiver slod

~ PROPOSITIO X.

Praemittj potest huic problemati sequens analysis. Puta
factum , sitque 4B4 wiangulum sequicrurum, in quo uterque
angulorum ad basin duplus est reliqui. Bisecetur unus angu-
_lorum ad basin vecta 4I (I. 9.), eritque angulus BAT'==B.Ad,
paviterque FA4==BAd, aBebqu,e €. 5.) JP=T'4. Praeterea,
quum in triangulis BI'd, Bdd4 sit BAI'=BAd4, et angulus
B comtunis, erit etiam reliquus BId= 448 (I, 32.), At
" oex Hyp ABA=AA4B: orit itaque BI 4=ABd, adegque 4I'=
Bd. Practerea, si trisngulo .AI' 4 cucumccnbatur cpculns

-~
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lsoscelée igitur triangulum constitutum est 442
. habeps utrumque angulorum ad 4B basm duplum re-
liqui.- Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XL (Fig. 302)

- In dato circulo pentagonum aequaterum et zequi-
. ,angulum inscribere.

Sit datus circulus ABIAE; oportet in_ circulo -
ABTAE -pentagonum aequilaterum et -aequianguluin
inscribere. -

Ponatur triangulum 1sosceles Z3# @G duplum habens
utrumque augulorum ad H ’ @ anguli ad Z (IV.10.),

." et imscribatwr in circulo ABPJE, _triangulo ZHG.

"aeqmangulum\ triangulum AT'4 (IV. 2,), ita ut angulo.
quidem Z aequalis sit angulus I'44, uterque vero an-
gulornm.ad H, O aequalis utrique angulorom 44,
. 'F4A4; et utergue 1gmu' angulorum AIL'4, I'4A anguli
I'A4 est duplus. . Secetur autem uterque angulorum
" Aldy I'4A bifariam a rectis I'E, 4B (l 9)(:; iup-
gantur AB, BI'y AE, EA. =~

Quoniam igitir uterque anguloram AFP4, ¥'A4d
duplus est anguli I'44; et secti sunt bifiriam a re.

(IV. 5.), ob'angulom B4I'=BAd4, B4 hono circalum con-
-tinget (Obs; 2. ad IIl. 32.), adeoque erit BSa=ABYBI"
(115, 36.), vel ob Ba=dI=AI', AT ==ABXBI. Solutio

- problematis itaque eo redit, ut recta AB ita secetur in I’y ut

rectanguluin sub tota et segmento BT aequale sit quatrato re-
liqui segmenti AI'i. e. ad 1L 11. Quo facto -suinenda erit in
circulo BAE vecta BA==AIl', et ducenda A4. Cacterum ma-
.nifesum est, positionem rectae 4B pra lubitu sumi, itaque, -
si datum sit punctum 4, punctum B in tircumforentia cire

N
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dlye vid viv TE, 4B «v9aiv; ol névve Goo yowiae
wi vno JAI'y ATE, EI'd, I'4B, BAA iout didy-
Aag sioiv.  Ai Ok iowr yovier dnl lowy megupsgsiiy
Belrnaowy i mévre doo meoupéostar ai AB, BT,
I'4, AE, EA iow ddajiacg sioiv. =~ “Tro ot vog igag
neptpepeiag ioar evdeioe vmoreivovowy ol mwévve dow
evdeiar ai AB, BI', I'd, 4E , EA ioa: a'}.)n]').oug
glo: won).wgov doo dott 70 ABI'AE newa;/wmw.
Aeyw Ot ove wal cooywwo'y. "Ensl ydo 1] AR mege~ -
tpeosm vj AF nsgt(psgem dquiv ioy, xowy) mpocksicdn
9 BF4- 8\ doa 7 ABI'A megupégera 60y vij EALB
meoupsgeie dotiv foy.  Kab Séfynev mi pdv wig
ABl'4 negtgoegeiug yww'u ');‘ vnd AEA, énl 8% vig
EAI'B nsgupegemg ;mwwo 7 vnd BAE: xol 1 vnd
BAE dgo 7awm oy vno AEA Eoviv io. dedl L2
avrd &) xoi éxdovy vy vnd ABI', BT'4, TAE
7wwwv Sruvigy Ty vmo BAE, AEA éoly ioy~ igo-
yuveoy doo éovi 50 ABT'AE mwaywvov. "Edsiydy
ok not won).wgw. ‘

quh #BAE pro. lubita sumi aut datum esse yosso. Compo-
sitio deinde ﬁet, ut apud Euclidem.
" Cor. 1. Quum ABJ = A4B ="2BA4, erit BAL =
ABA Bd.
. AB‘H-A‘;P-,E 4 N vel, quum ABA-}~A4Bj=BA4=2 roctis

2 4 Rect.
(L. 32.)5 erit .BAA.... R;“: = 13“ s ot angulus JBJ==

4 Rect,

~ Cor. 2. Situl com mostro problemate solutum est etiam
hoc Isosceles triangulum - constituere , cuius angulns ad ver-_ ‘
ticem tnplug sit urriusque anguli ad basin, Jd nempe est
trisngulum 4 T'd, quod vidimus esse isosceles, nempe 4F==
T4, et in Quo angulus AI'd—=ABA4BA=3BAP=3T4A=
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. ctis TE, 4B; quinque igitur anguli 44T, AI'E,
EI'4, T'4B, BAA acquales inter se sunt, Aequales
‘autem anguli aequalibus circumferentiis insistunt (III.
26.); quinque igitur circumferentiae AB, BT, T4,
AE, EA aequales inter se sunt. Aequales autem cir=
cumferentias aequales rectae subtendumt * (TII. 29.);
quinque igitur rectae 4B, BTy I'dy AE, EA 2.
quales’ inter se sunt; aequilaterum igitur est ABIE
pentagonum. Dico et aequiangulum., Quoniam enim.
circumferentia 4B circumferentine JE est aequalis,
communis addatur BI'A;.tota igitur cnrcumferenua'
" ABT4 tou circumferentiae EJI'B est aequahs. Et
insistit qmdem circumferentiae ABI'A angulus AEA,
circumferentize vero E4I'B angulus BAE, et angulus
BAE igitur- angulo AEA est aequalis (III 27) Ex
eadem ratione unusquisque anguloram ARI', BI'd, .
. T'4E alterutri angulorum BAE, AEA est aequalis; -

aequiangulum igitur est pentagonum ABI'JE. Osten-
sum est aut¢m et aeqmlaterum.

3r44. Et vice versa, si quis consteuere sciat trianguldm iso-
sceles AI'4, in quo AF4=3I'44, consiruere quoque poterit.

AB4
tmngulum isosceles BAS s i quo BAd::.—T

i Obs. 2. Campanus et Poletarius, ut bene monet Clavins,
sine causa se' excruciant, ut probent, rectam Bd contin'gere
cicculumy AI'4, quum id ex IIL. 37. manifesto consequatur.
Id autem. iure observat Campanus, circulos 4I'4, P4E se in
puncto 4 mon contingere, sed so iterum secare in puncio’
aliquo E, ita, ut arcus maioris circuli 4E=B4, pariterque
arcas minoris circuli ZE:—.J‘J. Quod facile ita probatar. Hi
citculi se non continguur ‘in 4, si enim contingerent, recta
B4, quie minorem- 't.:ontingit.' contingeret eliam maiorens
(Obs, 2. ad ML 17.). Eadem autem maiori inscripta est

1
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Ei¢ doa sov . dodivia xuxdow ssvrdywvey loo-

wihsvpoy we xal icoywyiov  Eyyypemiras.  “Omep ide

froujcat, "

NPOTAXIZ .

lept vov Sodévea xvndow nswayawov ¢qomlwgw

TE xal woymwov msgzygmpm. N
“Eovar ¢ Sodelg wvwhog ¢ ABIAE- 81 &) ne@t

oy ABI'AE xvxdov mwayuwov ioomAevgoy e wai

woymuo'v nsgl}lguwat.
Nevorodo wov Exyeyoaouévor ns'wuywvov Tay

yovsiy oypsia, v@ A, B, I', 4, E, wgrs ious elvae

voig AB BI', T4, AE, EA ssgipegsiat: %al did
wiv 4, B, I, 4, E fjyducay vot xvxlov dpanvo-
pever oi HO, OK, KA, AM, MH: %ut elhjgpde
200 ABTAE wixhov xévtgoy ©0 Z, xoi énelsvydu-

aov el ZB, ZK, ZP Zd, Z4. -

Q- e a,  Secent igitur se in B, eritque, ductis rectis AE.
48, angulas .AEJ_.. :BI'4 (1H. 22, Cor. 1.) =4Bd4. Est au-
tem gtiam, . ob AE=Ad4 (1. Def. 15.) A4E=AE4 (I, 5)
—ABJ—AAB. Itaque (I, 32.) sequiangula sunt triangula
A4E, A4B, et hominatim angulus JAE—=BA4, unde et ar-
cus maioris civeuli JE==4B (01, 26.) et recta JE=B4 (11

29.) =I'd, adeoque et arcus \minoris .civculi JE=I'4. Pe«

letarjus addit, rectam X4 vel 4 esse latus pentagoni regu-
laris circulo ' AT 4 inscripti. Nempe quum, ut visdam vidie
mas, &lt arcus JE....I" 4, recta autem I‘J...AI‘, erit etiam
arcus AF=I'4=4E (I1I. 28.). Eodem modo, quum recta
ARz:Ad, erit acus AZE=AT4 (11, 28.), nd¢oque, si iz
bifatiam secetur , circulus 4T 4 in quinque arcus aequales di-
visus erit, quornm chordge aequales sunt (HIL 29.) et binae
proxiunse nogilos aeqnﬂm comprehendunt (HI, 27.). -

1
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In dato xgltur circulo pentagonnm aequxlaterum et
aeqmangulum inscriptum est.  Quod oportebat facere: -

-

PROPOSITIO XI (Flg 303.)

Circa datim circnlum pentagonum aeqmiatetum' et
aequiangulum c1rcumscubere. ' -

8it datus- circulus ABTAE oportet circa circulum
ABI'AE pentagonum aethterum et aequzangulum
gircumscribege.

Intelligantur ifiscripti pentagoni angulorum puncta
Ay By I'y 4, E, ita ut aequales sint 4B, BT,
I'4, 4E, EA \c:rcumft,renuae et per Ay By I'y" dy
E ducamul rectae circulum contingentes H@, oK, .
KA, AMy MH (111 '17.); etsumaturcnrcuh_ABI‘AE
centrum -Z , et iungantur ZB, ZK, ZT, s ZAy Z 4,

R S

PROPOSITIO XI.

Co: (dlwn.) Quum ex IV 10. Cor. 1, angnlus TA4
sit 2/3 rect. sit autem BAT=T AJ_JAE, sequuur, angulnm
BAE pentagoni regnlaris complectl sex quintas unius recti,
vel tres quintas_duorum rectorum, quod' comsentit eum I. 32,
Cor.- 18.; angulus antémi ABE=AEB erit (L 325 quinta ~
pafs duorum® rectorum: .itaque angulus .BAE triplus est an-"
“gnli #BE. Ct. 1V. 10, Cdr. 2. Caeterum simpliciorem pro- ‘
positionis IvV. 11, solutionem dabis X111, 10, ) .

Obs. Eodem modo, qno hic ostensum fuit, descnpdo-
nem peniagoni regularis in dato circulo pendete a constructiotie
trianguli aequicruriy cuius amgulus ad basin uterque duplus
sit reliqui — dum. nempe ope huius trianguli, alivsque illi
aequicruri in dato circulo descripti cireulus in quingue partes
equales divisus fuit, quo facto res, evat facillima — genera-
. .litverv cliemonsu'abimrl, .descriptionem - pelygoni Iegul,an'g cui_us-
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. Kot iel 5 pby KA s68¢ia ipdnvsvar vob ABTAE
4vxdov xavd v I', amo O vo¥ Z xévrpov dmi iy
xazed vo I dmagiy énélsvxrae of ZI* of ZI doo %~
Sevoe torey i vy KA '0pdy doa fotly éxavipw
vav ngos ws I ywvwsv. A 16 avrd 01 xol ol
. mgog woig B, A onusiorg yuvier dpdai sloww. Kok

et 0o dory 7 va ZIK yovia, v doa dnd eig
. ZK ooy doti vole ano vuy ZI'y I'K. d td evid:
oy’ 2l voig ane vav ZB, BK {oov iowi ©0 dnd vig

ZK> vgte td ano oy ZI', I'K voig o;m;‘ oy ZB,

 BK ¢oviv loe, ‘dy 10 dno trg ZT v vso vij¢ ZB
oviv ooy lowwov dge 6 dnd ¢ K Aoends Tes
éno vi¢ BK iotlv igow, ioy toe 4 I'K Ty BK.
" Kt ush ioy dotiv 4] ZB v ZI', wal xow) o' ZK,
dvo & of BZ, ZK dvol wuig I'Z, ZK ioa ticl,
‘xat Buotg  BK fuger v T'K doriv iy yuvie d'pu
7 ‘ioéa) vne BZK yww'a v1j vwo KZI' éoviy i'oo;, 17
: dé tno BKZ v vno' ZKI éoly ioy 6mh; doa 9]
piv vme BZI tig vad KZI', ¢ 6% vrg BKT' 5

o0 ZKI. A ‘vd witd 8 %ot o piv o I'Zd -

w5 TZ A 2ot deths] 1} 8¢ vwo I'dd v vav TAZ,
Kot éned 1017 dotiy 1; Br negz¢egcm vy I'd, ion

" 2ot ued yowm 9 Vw0 BZP v vwo I'Zd. Kol tovw ‘

.o piiv 9ne BZI wi¢ vmo KZI Sewdijy o 6% tno
. 42r i)‘t"th; vi;¢ viro AZ- un] dou %al 7 vno KZI
'm vite AZI & O nal 9 vmo ZIK yovie Th

tmo ZI.1 ioy. dvo & 'rotyww dove 7d ZKIT, zZdr _'

¢unque, quod numerum laterum' impavem .=.2n+1 habeat,
_ pendero a descriptione trianguli aequicrpri, cuius angulus ad
basin uterque sit n plus reliqui anguli, ita ut v. gr. pro he-
plagono angulus ad basin triplis esse debeat anguli ad verti-
_ cem; in enneagono 4 plus otc. vel, quod eodem redit, et pro«

/\
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Et quoniam recta K4 contingit mrculum ABTAE
in I'y a centro antemt % in contactim ad, I ducta .est
- ZL; erit ZI' perpendicularis ad K. (IIL. 18.); re-

. ctus igitur est iterque anguloruin ad 'I. Ex eadem
vatiotie anguli ad puncta B, 4. recti sunt. Kt quo-
niam rectus est angulus Z['K,: quadratum ex ZK ae.
quale est quadratis ex ZI', I'K (1. 47.). Ex eadem
ratione et quadratis ex- ZB, BK aequale est. .quadra-
tum ex ZK; quare quadrata;ex ZI's I'K guadraiis
ex ZB, BK aequalia sunt, quorum - quadratum _ex
ZI' quadraio ex ZB est aequale; reliquum igitur, ex
.FK rehquo ex BK est ‘aequale; aequalis igitur recta
I'K rectae BK. Et quoniam aequalis est ZB ipsi
ZIy et commums ZK, duae BZ , ZK duabus I'Z,
ZK aequales sunt, et.basis BK basi I'K est aequalis;
angulus igitur BZK agulo KZT est aequalis (I. 8
angulus autem BKZ angulo ZKT est aequalis; du-
plus igitur angulus BZI anguli KZI', angulus au-
tem BKT anguli ZKI. Ex eadem ratione et angu-
lus I'ZA anguli ‘T'ZA est duplus, angnlus autem
I'Ad anguli T'AZ. Et quoniam aequalis_est Circums<
ferentia BT ipsi I'd, aequalis est et angulus BZI an-
gulo I'ZA '(HI.' 27.). Et est angulus BZI anguli_'
KZI' duplus, angulus autem AZI' duplus anguli
© AZL ; aequaliy igitu’r et KZI ipsi AZI'} est autém
et angulus ZI'K angulo ZI'A aequalis. Duo itaque
mangula sunt ZKT,- s' ZAI' duos anguios ‘duobus an-

“omnibus polygonis regularibus valet, a divisione eirculi in

tot partes aequales, ‘quot latera habere' debét polygonum de-
scribendum.  Sin autem polygonum parem laterum numerum
==2n habeat, pendebit eius descriptjo a descriptione  triam-
guli aequicruri, cuius angul.us ‘ad basin uterque sit (m-l/’z)
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s.is dvo yovins vaic dvoi yoviag igag ¥ovee ixavé-
puv éxatigy, wol pioy mhevpdy g mhevod loyw,
zowny avvay vyv ZI, xal vig Aowmeg dow mwhevgds
raic Aowmaic whevpuls ioag - &er, xal Ty Aoy yu-
viv v dotiff yovie* lon doe 7 pdv KI' evdeic o
Id, 4 & tno ZKI' puvie tj dne ZAI. Kai
syel foy toviv 3 KT oy I'd, Sinkyj dow 4 KA vis
KT 4w 3¢ evtd 87 deydijosrac, xwt 1 OK ijs
BK &indy. Kai éoveviy] BK =i KT loy 1) xol OK
dou: v KA iotiv ionge  ‘Opoivg 01 Sseydvjcerar nu)
&cory vov OGH, HM; MA e'ua'n'pt} sy OK, KA
foye lodnAsvgoy dou fovi v6 HOKAM mevedywyor.
Aéyw O} ove xal isoyuveon. 'Enst yap ion doviv 1
vt ZK I yuvie o vmo ZATL, xal ideiydy vig piy
vno ZKI Swidyj of vnd OKA, wijc 8 vmo ZAT
Sedsj 4 dmo KAM: xai 5 vmo OKA doo v wind -
KAM éotlv {65 'Opoiuwg 09 Ssiydqoetar sal éxdovy
vuv ¥no KOH, OHM, HMA éxetépe-viy Ono OK A,
KAM loyp i néve dea yuvlar i vno HOK, OK A,
KAM, AMH, MHO ivac cididals sioiv. Ivoyo-
viov ‘dp¢ Zovl w6 HOKAM hevrw’ymuov; . "Edsiydn
% 'xal ioomdsvgow, xal weoryéyppanterweglvov ABI'AE

xvilov. “Omep édet molioat.
"HPOTAZIE o.
Eic 15 dodty mzvvdywvoy; o éovey lodn‘iepgéf' ve
xol lovysvioy 5 wvxdov dypedipan )

1) Eddi Oxom et Basil: habent: xal ensd &eiyfy lon v BX
¢ KT, xal éors dutdy o uiv Kd <75 KT, 9 d¢ 6K w35 BK*
#al OK doa t5 KA éovlv iop: quae vetba, quum sint mera .
Tepetitio eius, "quod modo dictum erat, cum Peyrardo .et
Cods a. omisimus, N L .

plas reliqui anguli, ita ut'v. c. ‘pro octogono anghlus ad ba-

. ’ 3
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gulis aequales babentia: utrumque: utrique, ‘et tnum -
latus: wni Jateri. aequale, commune ipsis Z1', et ren
liqua i'gitu'r latera reliquis lateribus aequalia-habebupty
et reliquum angulnm reliqup angulo (1. 26.); -wequalis
igitur vecta K" vectae; I’ A4, angulus vero ZK.I én.\
gulo (Z.4£. Et quoniam. aequalis est. K" zp\sz 'I’/I,
dupia ngitur KA ipsius: KI. - [Ex. eaderk ratiore st
OK ipsius' BK dupla ostendetur. .Et ‘est BK Ypsi
K[I" equalis ; et ©K igitur ipsi KA est ncqualis, Sie -
"militér ostendetur et unaquaeque rectarum &I, .H,
MdA- alterutsi . fpsarum - OK5 K.t aequalis; -aequilites
rum xgmxr est pentagorum-H@K AR, Dico autem.ed
aequiangulum.  Quoniam enim, aequalis :est..sngnlua
ZKT sugulo. ZAT', et ostensus est a'ngxili ‘K-t
plusiiangulus OK. 1, dnguli autem'Z /1 dhplas ans
' gulus. K.AMJ. et .angulus ©K.1 angulo \KiA D ‘st ap.
ﬂqualxs. Similiter et unusquisque angulorum KGH,
" ©HM,; HMA ostendemr altératri angulorum 6K Ay
I\ 4M aequahs, qumque lgxtur anguh fl@]& GK/t,
KAM, AMH, MHG) aequales inter .se sunt. Aequl..
ahgulum fgitur est Ppéntagonuin "HOK AM.) Ostéissuin -
est autem et aequilateium , et carctxmscnptum /a8t eirca
B mrculum ABLAE, Quod oportebat fadere\. vl

PROPOSITIO XIL. (Flg,aofa).,.:

In datd peutagono, aeqmlatero €t ae(“mahghlh, wem A
: ‘cuhxm inscribede. ey

’ A PHRATEREN D
sin. (4—1/1) plus wel.. /a plus auguh ad vetticemn esse de~
beat. , Chi Tacquet. Euclid. eds Whnstom Schel. . adH1L;
Barrow. Euclid, Schols ad IV. it.; Clavxus Scholh ad IV,
16.; Boermannus Schol 3 ad IV 11. alut‘ue. .. Porea; euam
haec ofuervauo pro polygoms n'np.uem aut parem. htc;uqa nyy

Euclid, Element: P, 1L D
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. "Eotw vd dodiv mevedywvow, loomicvody we. xui
woyoiwpv, v6 ABIAE" dsi &y eig vo ABILAE nev-
Fayuvey xvxioy éyyqatpou.

Tespijodn ydp éxavége Ty duo BTJ TAE

;mvww d‘lxa vy . éxauqas vy I'Z, 4Z svdeoy
%ad dswo. v00. Z oyueiov, zed © ovufellovery di-
Miag of TZ, 4Z svdetar, invelsyyducay ai ZB,
ZA, ZE svSsias. Koi ézai loy éowty 4 BI' v I'd,
woewy) 8 o I'Z, 8o 87 i BI', FZ dvai waic AT
FZ ioat sloi, xal yovia 7 vsvo BI'Z yovig v Yno
AT'Z ion éovic Bdaig .doe 9] BZ.a5 feoee AZ ioviv
ioy, %ot 90 BZI tolyovoy 6 AZL voipuvy desly
" iooy, xal ol Aowmai yoviee valg Aomels yuviels it
siolv, v’ dg ai loee mhevpel vmoseivovary: ig) doa
4 vao. I'BZ; yovie v vwo IT'dZ. Koi st demis
ktwq‘ vno T'AE vig vno I'dZ, .ioy & 4 péu lfno'
nurum hnbenhbus una regula comprehendx, nempe, si pumca

rus laterum’ polygoni desoribendi sit =N, eius descriptio pen-
‘ inbu: a déscriptione n‘unbuh isoscelis ; in quo utervis angnlun

ad hagin sit ) plus anguli ad verticem, Tum vero, ut

facile (EV. 10. Cor. 2.) probatur, simul in potestate erit de-
scribere triangulum isosceles, cuius angulus ad verticem ais
(N—2) plus utriusvis anguli ad basin, et vice versa. Possunt
autem otiam polygona, quae parem laterum numérum habent,
quando is non est formae 2n, reduci ad polygona, quas im-
" parem laterum mumerum habent; si autem est formae 2n, ad

- quadrats,

PROPOSITIO XI
""Obs, 4. Probandum erat ante omnia, quod Aumn. m™o-
net, ractas 6K, KA, AM ctc. inter se convedire, quod, du-
&tis rectis BF, Fd etc: facile eodem tnodo }xy’batm', ac in
w. s ndxm;u. L :
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125 Sit " datuam pentagodum”aequilatenim ‘et ‘aequiangu.
tum ABIAE; oportet in pentagono ABPJE circue
hrm“ inseribere. .

- Secetur .- uterque angnlorum BPJ, TAE b:fanam
ab u&aque rectarom I'Z, A7 (1. 93 ot 2 puncto Z,
i quo c(mv‘emunt inter se rectae I'Z, UZ, ducantur
yeetad ZB, B4, ZE. Et quonizm' BI' aequalis est
"F4, commums autem' I'Z, duse' BI'y, I'Z duabus
wr, Iz aequales sunt , et angulus BTZaugulo ATZ
iequalls ‘est; basis 1gm1r BZ basi 47 est aequa'hs (A
4.)) et trlangulum BZD: triangulo JZI est aequale;

ev reliqni arguli reliquis angulis aequales sunt, quos
aeqnalia Javera subtﬁndu‘ht" ae‘i;ualis igitur angulus 'BZ
wngulo T'4Z. Et quoniam duplus est I'JE anguli
-FAZ, aequalis- autem angulus- T4E ahgulo - ABF,
angulas vero I'd4Z. angulo TBZ, et angulas’ I'BA.

Ob-, 2. Genmluet pmm demdnwamr, si ad punm
,’cirmmfcmnuu, in quae incidunt apguli polygom regnlaru
circulo inscripti, ducamut rectae c\n'culum commgentee, enasu
exmde polygonum regulare éundem habens laterum numerum,
nqué ‘titealo cncumlcuptum. Ciwumscupuo polygom regut
Yaris * circa’ cu'éulum ditum’ itaque’ pariter pendét x- divisions
eenliin tor- partes aequales, quot polygonum ‘Tatera Rabet,
Miaetdrnmp 2in hoc. ot praecedente problemate maum pumctorumm
in cncnmferenua v. t. 4 pro lnbuu sumi ant datum osse

Wht." L AT [

-t STTRININNIY 0 RENRS S
’,,‘-_ e PROPOSIT IO XllL .

BN TN Quamv:s "hypothétice " ‘sumi - possit- pen&gonmh
Ngﬂm <vel -aequilaterum: &t aeqmangulum super’ aliqua recta
"F4 deacripmm ‘e¥se, etiemsi miodus- illnd “deserfbendi - anter
ostehses vion faerit; multi tamen geometrae-hat' ocedeione do-
© chuetiplt, gaomodd super Gata- rectn duscribi- pomt,pmtgmam

’
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TAE = vnd ABI, 4 8 LdZ v vno, IBZ,: sal
% one I'Bd dgo vis vnd I'BZ iovd dindd* loy ded
7 vno ABI ypvie tg’ vno ZBI™ 7 doe umd ARF
yovia - ixe. ﬂzmwc vno - vij¢ -BZ - eu&aug. ‘Quoi~ . .
dg dy d‘etxu'h)aeftat ot xai dxerége wuy, vgo.. BAE,
AEA ixe vivugwos v 5wugo&g cov. Zdy ZE
woswiv.  Hydwsey O . dnd . w0 2 ay;:mou A%é
sos AB, B, T4, 4E, E4 evdelag podeTor ql
ZH, 76, ZK, ZA, AM Kol éne&,w@ gatly 'q
dno erz 7wm’u v umo KI'Z , fove §%, uo) ,og&y q
vne ZOTI' 00077 %7 UnQ; ,ZKT ioys.quo- 4y wgiyumi
 dows. wg: ZOI, ZKI' vdg o yoviug tais duss yor
g {owg EyovTa, ok, piov. wheVeun pad . eveF
fony, xowny ovray .Z,P UmoTsivousey U0 pies, wan
fouy yovuiv; soi g, ).omag a@a n).w@ag Rfs. log-
wafs, whevgals ioag: &er oy doa 4. XA m&ﬂoc X
ZK xadéte. ‘Ouoing d‘etx#rowm 0Te xeil éxowfm
viv ZA, ZM ZH &wréiog wiv 20, ZK b oviv.
ol wévve dou eUdsiar o ZH, Z6,"ZK, 7/[ "ZM
o aﬂn;lmg &loiv. ,'”O' ocgoo xewgw v Z, d‘mw’r;—
,,wm & i wiv ZH, ZO, ZK, Z/l Z]l[  wixdog
ﬂmq:oywog fkse. mxl ded wam ).omam aypaiey, ugd
£<paweza4 vav.. 4B, BT, I’A,, AE, EA &UdsUiYs |
di6 70 Sodds elvas 2dg nqog 'toi'e H, @, Ky .d > .M .
ugulm. Ee Clavnu qmdem ad V. 11 ita hoo problma
eolvit. Sit super recta data I'f (Fig. 302.) describendum pen-
tagomum regulare, Fiat ‘triangolam ' dequicrurum ZHO tale,’
at, mcgm angulm ad batin duplus sit uhqm (V. 10.). De- .
inde ciroa l.mngulum A4y -quod .super basi Fst opa. 1. 25,
,:rulgulo .ZH® aequiangulum conmstruitur , describatur circulus
(EV.. 5.}, huicque inscribatur - ex IV. 11. gpe aiusdem triane
.-gnh AF4 mgonnm regulsre. Eodem fere redis.comuructio-

v
!
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igitur enguli: F'BZ est duplus; aequalis igitur angulus
‘ABZ angulo ZBI'." Ergo angulus 4BI" bifariam sew
catur a recta BZ. - Similiter ostendetur et utrumgne
. angulorum BAE, AFEA bifariam secari . ab utraque
rectarum 'Z. 4, ZE. Ducantur autem a puncto Z ad
AB, BT, I'4, 4E, B A rectae perpendiculares ZH,
ZO, ZK, Z.A1, ZM. (L 12.). Et quoniam ‘aequalis '
est angulus Of'Z angulo KI'Z, est autem et rectus
ZOF recto ZKI aequalis, duo-triangula sunt ZOI"
KT dups angulos duobus angulis aequales habentia,
et unum Jatus uni lateri aequale; commune . scilicet
" utrique ZT', shbtendens unum zequalium angulorum ;
et reliqua igitur' latera reliquis lateribus aequalia habe-
bunt (I 26.); aequalis igitur perpendicularis Z@&, per-
pendiculari ZK. Simi'iter ostendetur et unamquamque
rectarum Z .1 ’, zZM , ZH , alterutri rectarum Z@,
ZK aequalem esse, qumque igitar rectae ZH, Z6, -
ZK s ZA, ZM aequales inter se sunt. Ergo cgscplus-.
_ eentro Z, mterva}lo vero una ipsarum ZH, ZO,

ZK,y ZA,.ZM descriptus transibit et per. reliqua

puncta, et c’ontinget AB, BI'y I'4, AE, EA rectas;

propterea quod recti .sunt anguli ad puncta H, O, .
K, A, M. ;Si enim ipsas non contingit, sed -secat,

eveniet ut recta diametro circuli ad rectos angulos.ab

:Peletavii , quam habet ille 2d IV. 10,  Alia, Clavii uolun'9 ni-
titus obeervatione in Cor. ad IV, 10. et iff Cor. ad IV. 11.
-facta.© Nempe , quum in wisngulo ZH6 (Fig, 302.) uterque
. angulorum ad ‘basin sit ex IV. 10, Cor. '=4—l§£—ct', erit angu-

4R
lus ei deinceps, qui basi producta oritur, ==2 Rect. — ; <

(I 13.)° =§—R;— ir €. ex Cor IV. 11. == angulo, ‘quem duo
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oyusiog yuving. Ei yde oux &pdpevar aveay, ¢hld
veuel avres, ovuBioetar vy . dopévow 1oV xU-
xlov meds dpdds om dxpag cyouévyy Ivvog winvew
%oy wvrlov, owwep dvomoy &delydy. Ovx dou o %évrom
w6 Z, dwovijuars 8 ivi vay ZH, 70, ZK, Z A,
ZM evdeeiv poarpopevog xvxdog vepst a5 AB, BT,
I'4, JE, EA sv8¢ics. Egpopsta doa aﬁwaiv. . Te-
r0dpda we o HOK M. '
Eig oo 10 809ty mwevsdyawoy, 6 Loty loonlweov
T2 xal ldoyuvioy, wuxhos éyﬂygow'tm. “Oneg s
nosjoes. S
IIPOTAZIZ J,
Iesgt vo dodiy wwmywvov, o ooy lam).weov
e xel looydvioy , xuxhov sTepLyodyoL, -

-

luera conligna pentagoni regularis com_prelxeudunt. SafRciet’
igitur, ad punctum I' extremum rectae datae {4 angulum ap-
plicafe, qui aeqaalis sit ei, qui angulo ZHO deinceps est, et
rectan sub hoc moulo ductam aequalem facere rectac datav
T4, atque ita per omnem ductibendt pent:go:u ambitum rem
continuare.

Obs. 2. Simili rativue in polygono regulau quocunqus
circulys inscribetur.

PROPOSITIO  XIV.

Obs. 1. Cor. Qaum centrum circuli pentagono regulari
circumstribendi in IV, 14. prorsus eodem modo inveniatur,
ac centram circali eidem pentagono inscribendi in IV. 13, pa-
tet, utrumque circulum idem centrum habere.

Obs. 2. Generaliter eodem modo circa d&;um!poly;o-
num regulare quodcunque circulus circumscribetur. .

Obs, 3. Hinc etiam (coll. 2. Obs. ad Iv. 13.) Cor. in
Obs. 1. allatum- valet geueraliter, nempe circalus polygeno

i
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extremitate ducta cadat intra circulum, quod absurdum
.ostensum est (III. 16.). Circulus igitur centro Z, in-
tervallo vero una ipsarum ZH, Z6, ZK, ZA, ZM
. +vectarum descriptus non secabit rectas 4B, BI', I'4,
dE, EA; continget igitur ipsas. Describatur ut
HOKAM. o '

In dato igitar pentagono, quod est aequilaterum et
aeqmangulum, cuculus inscriptus -est. Quod oporte-
bat Facere,

PROPOSITIO X1v. (F:g.305)

Cnrca datum pentagonum, aequilaterum et aoqui-
~angulum § circulum circuascribere. N

alicui regulari inscriptus idem centrum habebit, quod ciroulus
ei circumscriptus. ' ’

Obs. 4. Quodsi e centro circuli polygono alicvi regu-
lari ipscripto, vel (quod eodem redit Obs. 3.) circumscripto

~ ad singulos polygom angulos ducantur rectae, divident illae
polygonum in tot trnnguh aequalis, quot polygonu.m_ latera
habet, :

" Obs., 5. Haec niangula omnia eandem habent altitudie
nem, quae si circulus polygonp ‘inseriptus sit, aequalis est
radio circuli inscripti; si circulus polygono eircumscriptus sit,
sequalis est perpendiculo ¢-centro in unum lateram polygomi
demissum. Radius itaque circuli inscripti sequalis est haie
perpendiculo, quod et apothema vocatur.

Obs. 6. Summa omnium istorum triengulorum, i. o.
mtegrum polygonum itaque aequale est (I. 38, Cor. 4.) mian-
gulo, cuius basis aequalis est perimetro polygom, et cuius
altitndo aequalis est altitndini unius ex istis triangulis, i. e
si circulus polygono circumscriptas sit, radio circuli polygone
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. "Eoko 10 Jodv mevidywroy, ¢ lovv lucievpoy
se xai isoymveor, ¥0 ABIAE- 8si'dy nsgi td'_JBFJE
er Ty OO XUAMOY TEQIYQLIL.

Iu;ara:?w on éncvége vow vne BIA, T/]F yo=
vy diyu dao uungus vwv I'Z, Zd, ri «no vod
Z, ogusiov, xa¥ o m‘uiu.)/.ovow ai evdeloe, &l td
B, 4, E oynsic énessvyducay svdsiar ul ZB, Zd,
ZE. ‘Oucing: 8} v¢ swge soveew Jsiydnoevae; 6te
xei ixdory wov vnd TBA, BAE, AL yoviéy dipe
wéruywar V.o éxdovys 1oy ZB, AZ, EZ ebdciv.

inscvipti, vel si circulus polygono circumscriptus sit, perpen-
diculv e cemro cn(uh Pglygono cu-pumscupu in unum late- -
ruin demnisso,

Obs. 7.' Observatio praccedens valet etiam, 'si po‘lygo-
oum aliquod nonm reghlare circnlo alicui sit circumscriptum,
guod nempe etiam tumlomuia triangula, in quae illud dis-

" pesci potest reciis e centro ad nngnlos angulos polygoni du-
ctis, candem habent altinddingm nempe ndmm cireuli ipsi
inscripti. Tali tamen polygono non semper. cireulus ¢ircums-
scribi poterit, quod hic obiter notamus,

. His observaiionibus_cirea polygona regularia lddl pouun&
adhuc sequentiz.

Obs. 8. Si quod polygonum regulare (Fige 306) Y. ¢
pentagonum cn‘qu)o inscriptum sit, et "bifariam dividantur
singuli ejus anguli ad centrum, adeoque etiam (IIT, 26.) sin-
gulx arcns, gquos subtendunt latera polygoni circulo inscripti,
et per puacta, in .quibus hi arcus dividuntur, ducantur rectas
circuluin contingentes, emascetur movam polygonum regulare
priori aequulnerum s cn'culo cxrcumacuptum. Quod simili ra-
ticne dcmonstmbltm. ac IV. 12. Et facile patet, smgnla latera
'pOIV%om cncumscuptx' p.uallcla esse smguhs lateubusﬁpolygonl
circulo inscripti. Habet hanc §{Prop. de pentagono
ad IV. 12 e venela]un Ambros. Rhodius ad IV. 6.

Obs. 9, Quaev s ﬁgma acquilatera circalo inscripta est

oletarius
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. 8it"datam pentagonum, sequilaterum et aequiar.
“gulum A4BI'AE ; oportet circa pentagonum ABI‘AE )
"circulum. circumscribere, .« |

Secetur uterque anguloram BI'd, I'AE bifariam
ab utraque rectarum I'Z, Z4 (L. 9.), et a. puncto Z,

.in quo: conveniunt rectae, ad puncta B, 4, K du-
.cantur rectae ZB, Z. A, ZE. Similiter ut in praece-
-dente ostendetur et unumgquemque anguioram I'BA,

BAE, AEA bifariam secari ab una rectarum ZB,
AZ » £Z. Et quoniam aequalxs est angulus BI‘J

etiam aequnnguia. Latera enim eius abscmdunt_ arcus aequa-
Jes (Iil. 28.), adeoque anguli a binis quibusvis polygoni la-
teribus contignis compyehensi arcubus aequalibus iosistunt,

- adeoqtie aequales sunt (JIJ. 27.). ~ At non omnis figura aequi-
-angula circulo inseripta necessario quoque aethtexa dst, nisi
-quatgdo numeorus laterum - ipsins est impar;- vel, si par est,

“quando duo’latera’ prox:ma sequalia sunt, vel dummado, duo

' quaecunque aequalia sint, quoram uno posito primo, alterum

occupet locaum pirem quemcunque, ut-quartum, sextum otc.
Est haec observatio Clavii. - Nempe, si circulo inscripta sit. -
figura aequiangnla quaecunque v, € (Fig. 305.) ABI'4Ey erit,

‘ob angulum BAE==ABT', etiati arcus BAE=IBA (1If. 26.

“Cor, 1.), hinc, ‘demto communi 4B arcus AB= arc. BI,

“adeoque recta AE= rectae BI' (1II. 29.). Eadem ratione erit
“vecta BI'i=4E, atque ita deinceps; -si figura plura liabet la-

tera, erit semper tertivm. quodque latus ei, a quo tertinm est,
uno relicto in medio, aequale: hoc est, primum (quodvis
antem atus constitui primum potest) aequale erit tertio, - ter-
tium quinwo, quintunr septimo- etc., atque in bunc medum

" omnia ‘latera in locis imparibus posita aequalia inter se erunt,
" Badeny' autem ratione omnia' latera locorum ‘parium , ut secum-
‘dum, quartum, sextum eotc. aequalia inter se erunt, énum
" quartiim sit a ‘secundo tertinm ‘et¢, Et hsec gnidem in-om-
“nibus figuris aequiangulis circulo 'instriptis locum habebunt.

A\
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Kol 3nsi ioy dotly 1) dno BT ynwm 1»; vno I'4E,
. wei 2ove ojjg piv v BIA quiceia. 1f vwo ZI4, vie
ot vnd T'AE sjuicewe 9 vno T'AZ, %ai 3) vmo ZI4
doo 7] vnd ZAT éoviv oy aicvs xal mhevee of ZI
mieve¢ ¢ij ZdA doviv Poy. . ‘Opoiws 8y dstydroevac
o1e xal éxgory vov ZB, ZA, ZE éxexéoe vy ZIT,
Zd oty iy ol mévvs doa evdsioe of ZA, ZB,
ZI, Z4, ZE ioot eddjioes sioiv. ‘O doa xévrgw
wi Z, dworiuer 0 évi wiv ZA, ZB, ZI', Z4,
ZE wixhog ygmpéywog 7ikee wod ded wGv Aoy oy-
yeww, nol §oTar TEQUysyQupEOg. Ilegtyaygacp&w,
xoi émw o ABPJE

Jam vero, si fgura inscripta imparem laterum numerum ha-
beat, inde consequetur, ultimum latus, aequale csse primo,
.cui proximum est, quod nempe et ultimum impari loco erit.
ldew ultimum autem etiam aequalé erit secundo, quod quippe
ab ultimo textium est. . Jtaque . omnia latera inter so aegualia
erunt, Si vero figura iuscripta patem lateram numerum habeat,
nihil concludi poterit, pisi omnia ea latgra, quae impari loco
sunt; imgr so esse aequalia, ot pariter omnia va, quae pari
loca sunt, inter se esse aequalia. Quodsi gutem unum eorum,
_quae impari loco sunt, aequale sit uni sorum, quae . pari loco
‘SuRt, etiam omnia latera inter se erunt acqualia.  Caeterum
. esse posss figuras aeqmangulas clrculo inscriptas, quae tamgn
pon siat aequilaterae, umv oxemplo rectangulorum constat
(I11. 22, Obs, 5.).

Obs. 10. Simili ranone omnis quu!om ﬁgura aqqman-
guln cireulo cn‘cumscnpu est efiam gequilstem, at non om-
nis figura aequilatera circulo cifcumscripta est etiam neces-
sario aeqlu.augula, nisi quando numerus angulorum. ipsius
est impar; vel, si par est, quando duo proximi anguli ag-
guales sunt, vel dummodo duo quicunque anguli. acquales
siat, quorum uno posifo primo, alter occupet locum parem
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angulo TAE, et est anguli BIA dimidias angulus
ZI4, anguli vero I'4E dimidius I'dZ, et ZI'd
igitur angulo ZAI" est aequalis ; quare (I. 6.) et latus
ZT lateri' Z4 est aequale. Similiter ostendetur et
unamquamque vectaram ZB, ZA, ZE alteratri ZT,
Z4 esse aequalem; quinque igitur vectae Z.A, ZB,
ZI's Z4, ZE aequales inter se sunt. Circulus igitur
centro Z et iutervallo una rectarum Z4, ZB, ZI,
ZE descriptus traosibit et per reliqua puncta, et erit
" circumscriptus,  Circumscribatur , et sit A BI4E.

: \ .
‘quemcunque, ut quartum, hextam etc. (Est et hasc obser-

vatio Clavii contra Campanum, qui in pota ad 1V. 15. pura-
verat, omnem fGguram acquilateram circulc circumscriptam

esse acquiangulam.). Nempq si (Fig. 304.) circulo, euius
cenwum Z circumseripta sit aliqua figura aequiangula 4BI'4E,
ducantur e contro rectae ad pngulo- figurae Z A4, ZB etc., quae
omues hos angulos bxseclbunt (IIL. 17, Obs. 1.), et, quum
integri anguli ‘agqudes sint, aequales erunt etiam dimidii.
Quum igitur in trangulis 4ZB, BZI' commune sit latus BZ,
sngulus auwtem BAZ=BIZ, ¢t ABZ=I'BZ, aiit et (I. 26.)
4B=BT, atque ita duo quascunque latera inter se acqualia
erunt. Sin autem figura ABT4E cixculo circumscripta sit ae-
quilatera, erit iterum ABZ=I'BZ, et quum praeteres in tri-
ungulu ABZ, FBZ AB=RBT et BZ communis, erit (L. 4.)

E T.
BI'Z.—:BAZ At, ‘quum BJZ:L, et BI‘Z.—B 21, erit

etiam BAE:A:-.BI' 4, i. e, primus qmsque angulus aequalis erit
" tertio, tertius quinto etc. Eademque ratione omnes anguli
parium locorum ut secundus, quirtus, sextus etc. aequales
erant. Et haec quidem in orsnibus iguris aegu:latens circule
circumscriptis. lam, si ugnmmu angulorumw. impar sit, evit

t
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Hegl do 70 S0y mevudyovor, o, tevw lobosthev-
00v ve nol icoyavioy , xUxAog negtyeyganwl. 10msg
é‘é‘et ToouL. '

N .

. . HIPOTAZSILE . .

Etg 'tO'V doFéiTe uvulov éanwwov wonlwgof 'u :
xal mo/wwov yyodpat.

"Eorw ¢ Jdodels avrhos 6 ABFAEZ- dsi db} el'r
w0y ABTAEZ wizlov édyavoy loon).wqov e xot
iooyuvioy é;//gm;/at. B st

"Hydw vo0 ABTAEZ wvxhov d‘tapwgog 9 AA
xel elyjpdn ©0 xévrgoy woU xvndov vo H, xeixiviow
ptv 26 A, Sworjuore 0 v AH wvrdog yeyodpdn
0 EHFO, %ol 8n‘¢§wx#siwz o EH, TH dm’x«‘mm

. ‘ 5 :
“ultimus angula$, qmppo xmpaﬁ loco p’osnus, loqhﬁs primo,
qui ei proximus est: at etiam secundo, quippe qdi ab ultimo
tertius Jest: itagque omnes lnguh aequales eranmt. Sin autem
figura circumseripta parem angulorum numerum habeat , nihil
concludi poterit, nisi omnes angulos ,f qui impari loco sunt,

"aequales inter se osse, et parlter omnes” eos, qui’ pari loco

sunt, Quodsi autem unus edrum, quj ad secundim classem
pertinent, acqualis sit uni eofum, qui ad primam classem pet-

“tinent, o.ines anguli sequales erunt. — Esse ‘antem posse
" Bguras aequilateras circulo - civcumscriptas, quae “tamen mnon

sint aequiangulae , iam exomplo thombi constat (IV 7
Obs. 5.). . BN
Obs. t, In figuris quaque non regulatibu_s, quibus cir-
cnlus circurascribi potest, centram ¢ivenli civcamscribendi in- ‘
venitur, si duo latera continua bisecentur) et in punctis se-

" ctionis' perpendicula ad ea erigantur, quorum sectio centrum

erit, ut in IV. 8, in fguris autem non regularibns, quibus

s . ey s . .o X LI . C Yy I
circulus inscribi potest, centrum circuli inscribendi invenitur,

ei duo anguli proximi bisecentur, ubi pariter rectarum istos
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- Ciga_datum, igitar peatagonum, sequilaterum et
' ﬁ%ﬂ{‘i?{’&‘gl}lﬁh . -circalus | ciccumscriptus est. . Quod
oportebat facere. .. '

vy \ oy oot
\

\\.“ RS '

PROPOSITIO Xv. (Fig. 307.)

[VA SR i

, 1o, qlg.to cn'oulo hexagonum aequ:laterum et aequg.
a‘;ngnlum \inscrihere.. . »

~8it datus_ gicculus ABFJEZ, oportet in clrculo-

ABT AEZ hexagonum aequllatcrum et aeqmangulum

m&'mhﬂe' Lo 1 ’

Ducqtur cirenli ABT 4EZ dlameter 44/, et suma.

‘ t\,m; ceptyum_circuii H s, et centro quxdem 4, mtervallo

vero, AH, circulys ,deac.n_bq_tur EHIQ (Post. 3, et

innciae. EH »..['H produgantur ad puncta B, Z, et }

I YR N § R LR B A oLt

angylos-bisecantium « sectio ‘ceatrum erity ut in FV. 9, In f-
- gwis xegularibus utraque miethodus, eodem redit, unde iu IV.
8, p(oble(ng civonlum daig guadrato inseribendi modo priore,
in IV. ? antem Problema (:uculqm daw quadxato cu'cumacu-

bendx modo Postenore tradnur.
IO S H AR S | [

9ROP~OBITIO XV

S Oba i ‘“Ex hac propozitione alia comequitul‘ methodus
Fhcilior ea s quatn in IV. 2. Cor. habuimus citculo dato irian-
gulum aequilateruip in&cribendi, ductis nempé rectis. Ar, IE,
¥4,  Et quom ABTH sit figura aequilatera, patet ex I. 8.
eam a Xegta A I bxfmam dxvuh, unde_consequitar, triangy-
lnm cnculo inseriptum esse hexavom wgulans eidem cnculo
mscupn dumd;um. ‘ o

LY .- N s .
. LI P N VNI S 23 2 R t
/y, Obs 2.. Quum anguluo ABH"HB I: ._-—;—c’ y ent

angulua .AEI' = 4__ l;e ct.’ et ang\ulus .BI‘A == 1'48.—:33“0.—&

Patet mauw .t’lm dohmbonda tmmgu.h ugscolu ABI, guine

.
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i v B, Z oypela, xot EnalevySucer ¢i AB, BT,
T4, 4E, EZ, ZA Myw ite v6 ABTAEZ ¥dya-
vov lgondevgov vé ove nai lsoyuwwiov. LN
. 'Enel yop v H oypsioy xévrgoy éovl voi ABI'4EZ
svxiov, ioy doviv of HE v HA. Ildiw, énel vo
4 onpesiov xévrgoy lotl tov EHIO xtxdov, ioyg
loviv 1 AE i AH. AV 5 HE v HA é&azxﬂ‘q
oy, i f HE dou wjj Ed iey toviv: iuonlwgov dpa.
dovi ©0 EHA vpiyovoy, sel ol vosic doo ddted yu-
viow o vnd EHd, HAE, AEH (et dddqjhéus elaly,
tneidrymep Tow loooushay Torywray of ngog v ﬁaoet
ymww tvar didqrug sloiv. - Kol elow' ol vpels wov
. 1otyaivov yovias dvsiy Spdals Tour 1 doi viid BHA
. yuvia woitoy Zovi dvo ogduv. “Oyeoing 89 derydrj=
octoe xei 1) vno AHT voivov dvo opduv. Kai émsl
95 T'H s98¢ie &l vijv EB gvedsion sig- dpsio yum
ying 1d¢ VRO EHI' FHB dvcv: 0gdalg icug motel, " -
xol downy ‘doe o vnd I'HB woivov éovi- dvo- opduy’
ai doe vno EHA, 4HB,' T'HB yiwlst lpai aids)-
A eloly egve mal oi xave wopugny viwals of vas
BHA, AHZ, ZHE oo civk vaig vswo EHA, AHP,
THB: i & dga yuviar ol ymo 'EHJ, . ART, THB,
BHA, AHZ, ZHE iow édjlatg slolv, .. 41 &
foac ywvit énl ivwy megupspersy SrSruuvtys of 8
- dow megupégerar of AB, BI’ 4, 48; EZ, ZA
Toas dlAijhers sloty. “Tro. & Tg | Toub” "udt(psp&l'ug
ioat sUFeiar Umoveivovay: ul &t ugu w&emt to'ou a).u,
lﬂlmc eloiv zaoﬂrlwgw uga éuu 70 ABI'AEZ etu-—

angulus ud verticem sit qmchuplm utridsque anguli ad basin. -
Et genemhtet (CE. étiam Obs. ad V. 11.) Facile patet, si de-
veribi possit polpgonum regalarey quod-lutetirn Wumetum ==
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.'\ iungantar 4B, BI)-IA, AE, EZ, ZA;  dico
hesugonum ABI'AEZ aeqlulaterum esse et aequxana
gulnm. '

Quoniam enim punctum H centrum: est circult
ABI'4EZ, HE aequalis 'est HA. Rursus; quoniam
punctum: 4 centrum est circuli EHF 9, AE aequah&
est 4. 8ed HE ipsi HA ostensa est “3equalis, HE
igitur ipsi EA dequalis est; aequilaterum’ igitur est tria

: angulum EHA, et tres igitur ipsius angili: EH/I,
HAEy AEH aequales inter se sunt & 5. ), quia is0s
scelium triangulorum ad- basin anguli aeqnales inter sa
sunt. Et sunt tres trianguli anguli duobus ‘rectis aes
quales (I 32.); angulis igitor EHA tertia para est
duarum rectorum. Similiter ostendetur et AHT tertia
pars duorum rectorum. Et quoniam recta I'H super
EB insistens angulos deinceps EHT, I'HB duobus
rectis aequales facit (L. 13.), et reliquuy igitur I'HB

" tertia pars est duorum rectorum; anguli igitur EFLJ, .
JHI', I'HB aequales inter se sunt; quare. et anguli
ad verticem BHA, AHZ y ZHE acquales sunt ipsis

- £Hd, 4HT', THB (l. 15.); sex igitur anguli. EHA,
A4HT's 'HB, BHA, AHZ, ZHE aequales inter
se sunt. Aequales: autem anguli aequalibus circumfe-
rentiis insistunt (IIL. 26.); sex igitur circumferentiae
"AB, BI'; T'dy AE, FZ, ZA acquales inter se
- sunt, .Aequales autem circumferentias aequales rectae
subtendunt (III. 29.); sex igitur Tectae aequales inter
se sumt; aequilaterum igitur est hexagonum ABIAEZ;

N habeat; describl etiam posse itiangulum isosceles, cuins

“angulis ad vomcnm sit (N—-2) plus utriusque anguh ad bnsm,
ot vice versa, . . "

- \
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'/mmw' liym O ove wwi isoywviov. Evel ydp ioy

dosty 9 ZA negipépaie vy, Ed negupegeup s wowy -

ngoyeza&w y ABLA weoupipeiar ohy doa 7 ZABILA
oAy vj EJIBA toviy ion, wel fédnxey dnl. piv vig
ZABT A wsgupegeivg 4 vio ZEd yovia, éni O vig
EATBA mgupegeuxg 9 vnd AZE yuvie ion éou 1}
vnd AZE yovie vjj vno ZEA. ‘Quoing & der-
x&rasrm_ ote. %ad ai lostus yowiee Tov ABT'AEZ
éEayoivov xatd wiav ioae slaly. éxavéga viy vno . AZE,
ZEA poriv looya}mov dow tott v6 ABIAEZ &n-
ywvoy. "Edsiydy 0% xai loondevooy ; xei éy;ceyeunwm
si¢ 1ov ABIAEZ wutxdo. |

Lis dew 16y Jodévse xuxlev ééaym'ow wonlwpov
ve xoi ioyaviov {ypiypentar, Omep §dsc sorjoats -

HOPIsMA

‘Bz tovtov. gpoveoow w7 vav feyivoy u).wqu ,

oy ot 75} & ToU ufvrgov TOU RVKIOU. v
Kab ddy Oid vuvy A, B, I', 4, E, B m],usmv
.e(panwoywag ToU xURlov aydywpsy, TEQLyeciproETR
4 ’ e ! > ! ’ N 1 !
nepl TOv . wunhov EEuyovoy ioomAevooy Te %ol Joojm
vion, axodovdug Tais éi to¥ sevtayuyov slgyuévors.
Kot éoe did vdv Opolwy voig imt voi mevispuvoy

Obs. 3. - Quum recta A a recta BH bifariarh et 4d an-
gulos rectos recetny (I. 34. Cor. 1. et 20.), erit quadratum di.
midiae AT, i. e. quarta pars quadiati ex - 4TI (IL 4. Cor. 2)
asquale excessui quadrati ex JH saper quadratum ex dimidia
BH vel AH (1. 4% Cor. 2.) i e (H. &. Cor. %) == tribus
quartis  quadrati radii. Quadratum-ex AT, latere trisnguli
- acquilateri igitur mplum est quadrati radii eius cncuh ».in
quem inscriptam est. ! Tacquét ad b 1.

’
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dico etiam et aequiangulum. Quoniam enim aecjualis
est circumferentia Z.A circumferentize 4, communis
addatur ABI'A circamferentia; tota igitur ZABI'A
toti KAI'BA est aequalis, et insistit quidem circum-
ferentise ZABI'A ‘angults ZEJ, circumferentiae
vero EJI'BA angnlus AZE. Aequalis igitur angulus
AZE angulo ZEA. . Similiter ostendetur et reliquos
anglos hexagoni ABI'AEZ sigillatim aequales esse
alterutri angulorum AZE, ZEd4., Aequiangulum igi-
tur est hexagonum ABT'AEZ. Ostensum est autem
et aequilaterum, et iqsv‘c'.riptum estin circulo ABI'JEZ.

In. dato igitar ecirculo hexagonum aequilaterum et
aequiangulum inscriptum est. . Quod oportebat Facere.

COROLLARIUM,

Ex hoc manifestum hexagoni latus acqualé esse cir-
_culx semidigmetro.

Et si per puncta .4, B, Ty d, E, Z oontmgen-
-tes circulum ducamus, circumscribetur. circa circulum
hexagonum aequilaterun? ‘et aequiangulum, congruen.
ter eis, quae de pentagono dicta sunt. Et etiam tohne

'

7 ' . . / Y
Obs. 4. Circa circulum queméungie centro H, radio 2=

—24 descriptum e punctis 4, B, I', 4, 3, Z.describi pos-
sunt sex circuli, inter se et primum de’acri'ptor aequales, quo-

o p N7 S
rudi qiiisque Lres, nempe eum, qm ex ¥ radio 5= descriptus
est, et duos sibi proximos eonnnget, si nempe xad.u ommt:m
eorum sumantur aeguales —.- (Obs. 3. a‘d._HI‘. 12.)

Euclid, Element. P, 1, ) ‘ E
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soruivore, el To dodty éEcywvoy 1) Uxhoy Zyygd-
Wopév we xub. meQryouPopey. :

HPOTAZIZ <.

Eig tov Sodévra xvnlov mesvexaidexdywyoy loo-
‘mAevgoy Te xul lcoyuvioy Eyyeaiar.

"Eotw ¢ dodeis nvniog 0 ABT 4 S¢i 3 sig vov
ABTAd wixhoy neviesadendyavoy isonicvgoy te xai
isoyuviov 2yypapout.

1) Rob. Simson. monet, addendum hic esse ‘sémlsvody
‘Te %) igoyoiviov, Recte ille quidem.” Attamen haec ex prae-
oedentibus facile suppleri posse sine dubio auctor putabat.” Et
si omnia ad summum rigorem exigere velis, etiam. ad initium
Cor. similiter eddendum’ erat ioéw. xal iowyov. ubi néc ipse
Simson. addit. * . -

PROPOSITIO XVL
Obs. 1. Eodem modo, quo Euclides ostendit, guum
arcus A sit 3/3=5/15 circuli integri, et arcus AB=1/6==
3/16 circuli integri, “fore arcum BI'=2/15, adeoque per IIL
-30. inveniri posse avcum, qui sit 1/15 integri circuli, generas |
liter ostendetur, si describi possis in circulo polygonum re-
_gulare m lat'egum, alindque n laterum, ubi m>n; sunitur 5 et
si m—n vel pm—gn per continues bisectiones ad unitarem
reduci possit, vel ut aliter dicamus, si m—n vel pm—qn 'sit
2r, describi quoque posse in circulo polygonum regulare,
quad habeat m.n latera, ubi p et q denotare potest humeros.
integros quoscunque. ’ : .
Obs 2. Ex iis, quae Euclides hoc libro tradidit, cons
sequitur, circuluym, posse in 3, 6, 12, 2Wetc,
- , ' - 4, 8 16, 82..,
o "~ 5, 10, 20, 430..
, ) ~ 15, 30, 60, 120...
partes aequales dividi, et figuris regulares totidem laterum
ipsi posse inscribi et circumscribi. Figuras autem reguhrds,

N
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gruenter eis, quae de pentagono dicta sunt, in dato
hexagono circulum inscribemus et circumscribemus.
|

PROPOSITIO xvr. (Fig. 308.)

In dato tirculo qumdecagouum aeqmlaterum et ae.
qunangulum i scribere. .

Sit datus circulus 4BI'4} oportet in circulo 4BI'4

quindecagonum  aeqiilaterum et aeqmangulum inscris

bere. ’

} d

qhorum laterum numerns in is:is seriebus haud . contineretur,

geomemce in clrmlo destribendi ars hactenus ignorabatur.

Gaussius, iam apnd Géttingeuses Matheseos Professor, in

Disguisitionibus Anthmeucxs 1801, editis, Sect. VI, de ae-

q

quation. citculi section. definientibus, primus methodo alge-

braico-wrigonometrica demonstravit, circulom non tantum in
B

(zo.H) Guds) Gup )™= =2 (0,

251 ) ( 65537\ etc. generaliter nempe in 2mapel par- °
21641

tes chvxd: posse, quoties 2m-? sit numerus primus, Ope
divisionis in 17. partes aequales, collatis iis, quae in Obs.
1. et in Obs. ad IV. 1f. diximus, circulus deinde porro in
2% 17, 317, 8)17 ctc. practerea in 3)C17 vel 51 partos aee
ﬁuéles dividetur, quod riempe 6/17—1/321/15 ‘

in 5%17 vel 85, quia 1/5~3/172=2/85

in 15%¢17 vel 255, quia1/15—1/17==2/265 )
et in eas adhuc .partes aequales, quae bisectionibus ex prae-
cedentibus consequuntur, CE. etiom v. Huguenin.. mathem
Beititige Konigsb, 1803, p. 272 eq. et Rothe. de Divisione

Peripheride circuli in 17, et 13. partes aequales, Erlangae 1802,

qui pro quaestione generali, au polygonon aliquod -regulare
geometrice circulo inseribi possit, hanc adfert regulam generalem:
sit M numerns quicunque integer positivus, atque litera m desig-
wetar multitudo numerorum integrorum positivorum <M atque

\
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'Eyyeyocqpde &g tov ABI'A wvxdov zpryevoy
piy icondevgov To¥ slc avrov Epypagpouivov mAsvpo
5 AT, smevvayuvov 8% loomhevoov 9 AB- olwy &pos
dovlv 0 ABIA wvxdog V) iowy tpqucioy dexanévre,
rowttoy o ptv ABT megipigete tolvoy ovow Tov
wvxdov éovar mévse 1) 02 AB nrougipere, sweuwvoy
oloa voU xUxdov, éotar Tewiv' Aoty doe  BI' wdw
iewy O0vo. Tstpgodew 7 BI diya nare vo E, ina=
wépa doe vov BE, EI megupsoewiy nevvszwdixatoy
dotoe 10U ABIA xixdov. 'Eay dpo dmileviayteg vdg
BE, EI «3siug, iouc aviaic xavd v0 ovvepde ev~
Seiag dvaguocouey elc 1oy ABT'A xinlov, fovar elg
avroy dyyeypouuévoy meviexcidendyovoy ioonidevgoy
26 %al igoyuveiov. “Omsp édet mojont.

‘Opoing 0% voig &nl oV mevvaywvov, v Jid Tev
taza xOxdov Sigioswy Epantouévag voU xuxdov ayd-
yupuEy , TEQLYQUPTOSTAL TLEQL TOV NUxAov mevvenoels-
xiyovey iGomAsvgoy ve wal ioopuviov. "Eue 8% did
vy opolwy voic &nl ToU mwevrayuvov elgnuévols, xal

_ ’ : :
1) Pro 6 ABI'4 xixkos Rob. Simson. mavult legere: o
‘ABI'4 meuplostr, Quum tamen vox xvxlov etiam postea sae-
ius recurrat; avados hic dictum videtur pro integra circams
erentia. o .

erga M relative primorum, Polygonon regulare M laterum

eometrice circulo inscribi poterit, si. M potentia est numeri
2 expomentis integri positivi. Si vero hoc nom valeat, perie
. pheria etiam in M partes aequales éeomeu‘ice dividi nequit.
Caeterum geometrica quoque solutio ex formulis, quas habent
" wivi supra laudati, deduci omnino potest, et Pleiderer. per-
venit ad geomectticam constructionem satis elegantem et pro
rei natura concinnam, ¢uius etiam demonstrationem exhi-
buit ¢ mere geometricis principiis petiiain. Aliam e formulis
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Inscribatur in circulo ABI'A trianguli - aequilateri -
in ipso inscripti latus AI" (IV. 2.), pentagoni vero
aequilateri latus 4B (IV. 11.); qualium igitur est
circulus 4BI'4 aequalium segmentorum quindecim,
talium circumferentia A4BI', quae tertia pars est cir-
culi, ‘erit quinque; 4B vero circumferentia, quae
quinta est circuli, erit trium; reliqua igitur BI ae-
qualium daarum. Secetur BI' bifariam in E (IIL. 30.),
utraque igitur circumferentiarum BE, EI quintatle,
cima erit circuliv 4BI'4. Si igitur iungentes rectas
BE, EI', aequales ipsis in continuum rectas aptemus
in circulo ABI4 (IV. 1.), erit in ipso inscriptum
quindecaganum aequilaterum et aequiangulum. Quod
oportebat facere, : C

Congruenter autem eis, quae de penfagdno, si ger
circuli divisiones contingentes circulum ducamus, cir-
cumscribetur circa circulum qui;idecagonum 'aequilatee

algebraicis a Rothe. exhibitis deductam constructionem exhi-
‘bet Miiller, (Mathem. kritische Bearbeit. des ersten Buchs
der Elemente 1821. im Anhang.), Aliam satis conginnam con-
stractionem vide in Paukers ebene Geometrie 1823, p. 187.3q.
Illa tamen hoc loco praetereunda nobis sunt, quum.demon- -
stratio ex ipsa problematis natura non possit non esse prolixa,
et ex parte haud exigua e libris elementorum sequentibus de-
mum petita. Practerea plures subinde mathematici methodos
tradiderunt vel generales, vel ad singulares Bguras spectantes,
polygona ~regularia quaecunque, aut certe plura adhuc, quam
Euclides docuerat, circulo dato inscribendi etc., hand quidem,
ut probe norant, rigorose veras, at tamen magis minus prope
ad veritatem accedentes, atque ita comparatas, ut usui pra-

-
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elc 70 Sodtw ﬁewaxutdeno{ywvov, o éovey loomhsv-
7oy e nol looyuviov, xixhov lyyodyomin ve udd me-
eyecyopcy. v

cﬁcd, ubi saepe smmus riger attingi nequit, inservirs posse
videantur. Haec talia autem satis ingeniose nonuunguam ex-
cogitata nihil huc pertincnt, nec diiudicatio horum tentami-
num plerumgque ex altioribus fontibus repetendorum, vol mere
_ mechanicorum, huius loci esse potest. Hug tamen haud referri
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- rum et aequiangulim. Praeterea cougruenter eis, quae
de pentagono dicta sunt, et in dato quindecagonu cir-
* culum inscribemuset circumscribemus.

. :
debent eqyum conatus, qui aperte falsa de arcu quocunque in
aequales, ‘quotquot libuerit, partes divideudo praecepta dedere,

quaha v. ¢, videre est in Hadaly de Hada Toxomeu'u edita
) Pddu 1820,
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Tsaac. Monachus in scholiis ad hunc librum vefert, asse-
rere nonnullos, huius libri doctrinam ab Eudoxo, Platonis
pracceptore, inventam traditamque ‘esse, ° Caeterum aliqua in
¢o corrupta ad nos pervenisse, ex sequentibus patebit.

DEFIN. L

Pars, ut iam Isaacus Monachus, Campanus, Commandi.
nus, Clavius aliique notant, duplici sensn apud Geometras
ad}}ibetul'. Aut enim designat quamvis magnitudinem mino-
rem altera ciusdem generis. It v. c. Euclides I. 9. Def, ait:
omune totum sua parte mains est. Aut sensu strictiore, ut hic,
sumitur pro ea maguitudine minore, quae aliquoties repetita
aliam maiorem eiusdem generis efficit aut mensurat, undeeius
mensura vocatur, Priore sensu v. c. 4. erit pars numeri 6,
' non vero posteriore sensu: 3 autem utroque sensu pars est
numeri 6. Diximus, maforem magnitudinern, cumi qua minor

N . A
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' EUCLIDIS

ELEMENTORUM

LIBER QUINTUS.

i

DEFINITIONES.

1. Pars est magnitudo magnitudinis, minor maieris,
quando mensurat maiorem.

‘2. Muliiplex autem maior minoris, quando men-
suratur a minore.

comparethr, esse debere eciusdem géneﬁs ac minorem. Pate:
enim lineam v. ¢. non nisi a linea, superficiem a superficie,
corpus a, corpore, pondus‘ a pondere etc. mensurari posse,
Cacterum, quam Euclides vocat hic partem sensu strictiore,
alii partem aliguotam, aut submaltiplum maioris vocant, maior
contra multiplum minoris appellatur, quam exacte aliquoties
continet (Def. 2.). Ita 3 erit submultiplum numeri 6, nempe
eius pars dimidia, vel subdupla: 2 est numeri 6 pars teriia -
aut subtripla etc. Pars aliquota igitur aut submultipla prodic,
si magnitudo aliqua in quotcunque partes aequales dividatur.
Talis pars aliguota distinguitur. ab aliquantis, magnitudinem
ipsam non metientibus, sed conflatis ex summa aliquot cius
partium aliquotarum. Tra 4 erit pars aliguanta numeri 6,
‘nempe erit eius pars tertia bis. sumta. Euclidis libro VII. et
.89q. partes, aliquotas et aliquantas ita distinguit, ut prioyes
simpliciter partem, posteriores partes appellet,

\
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_ 1) Robert. Simson. persuasus de huins et sequentis octa-
vae definitionis inugilitate, gnam ¢t Barrovius fateatuv, fr-
miter se credere ait, eas non Euclidis esse, sed cuiusdam mi-
nus periti editoris. 'Eodem modo iudicat Borellus in Obs, ad
axioma VI. L. 1II, Euclid. restitut,

.

DEFIN. II :

- Addi potest, duas magnitudines A, B duarum C, D ac.
guemultiplas, ant aequemultiplices vocari, si maior A minorem
C 1oties exacte contineat, quoties B continet D, seu, si mi-
nor C toties praccise repetenda est, ut efficiat acqualem maiori
A, quoties D repeti debet, ut efficiatur aequalis magnitudini
D. Eodem casu magnitudines C, D duarum A, B partes
aequealiquotas vocantur, Ita v. c. quum sit 16==3,5 et 20=
4.5, erunt numeri 15 et 20 numerorum 3 et 4 aequemnulti-
plices, et contra numeri 3 ot 4 numerorum 15 et 20 aeques-
liquotae, partes.  Aequemultiplices autem partinm aequeali-
quotarum duzrum magnitudinum vocantur ;nagnitudinum harium
partes aequealiquantae. Sic 6 et 5 erunt numerorum 15 et
20 partes aequealiquaniae. Partes aequealiquotas duarum ma-
gnitudinum Euclides eandem illarum purtem, acquealiquantas

_autem sasdem partes appellat. Quodsi eadem magnitudo miaor
. C utramque A et B metitur, tum.C cqmm;mi.r mensura magni.
~tudinum A et B vocatur. Cf. Plleiderer Expositio ac Diluci-
- datio libri V. Elem, Euclid. Tub. 1782. p, 11. Pelotarius vo-
cem mulciplex aliter intelligi vult, pariter ac vocem pars in
Def. 1. Nempe multiplicem vocat maiorem’' minorls, nontm-
tum qqixm a minore ipsa, verum etiam, quum a parte aliqua
minoris maior exacte mensuratur> Ita ait, 5 esse multiplicom
numeri 2, esse nempe eius duplum sesquialteram : ternarium
esse binarii, unitatem esse sui ipsius multiplicem. At valgo
bhae voces non hoc sensu dicuntur, nec ab Euclide ita sumtae
suat, et multiplex semper repetitionem minoris, aut certe po-
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3. Ratio est dnarum inagnitudinum homogenearum
secundum quantitatemn (quantuplicitatem) inter se quae-
dam habitudo.

sitionem mtcgrae .ltenus (qito sensu: simplam dicitur), non
A}
vero positionem pcrus tantum minoris involvere videtur. Idem

de aequemultiplis dicendum. C 5

DEFIN. III.

ssAoyos, ratio, sensu generalissimo mdlcat modum 1uem-
cungue ex mutna duaram quantitatum compaunone erntum,
magmtudmem unius ex magni udine alterius determinandi seu
inferendi, atque ita necessario ad dnas quantitates homogeneas
restripgitur. . Concipi autem possunt infiniti modi diversi,
magnitadinem unius duorum quantoram ex magnitudine alte-
rins determinandi. Horum simplicissimi sunt, qui quantitates
ipsas immediate, absque ulla earam prievia mutatione invicem
comparant magmcudmemque unius ex altera determinant, in-
dicando: vel quanto una alteram excedat, aut ab ea deficiat;
vel quoties una alteram contineat, aut in eo insit. Posterio-
rem modum quantitates invicem comparandi, magnitudinem-
que unius ex magnitadine alterius determinandi accuratissime
libro V. diseutit, atque in sequentibus libris ad obiecta geo-
metriae applicat Euclides, nulla uspiam iniecta mentione ex-
pressa prioris: unde suspicari licet factum esse, ur eiusmodi
rationes geometricae; altera autem priores, quae extessu unius
magnitudinis super alteram, seu defectn unius ab altera occu-
pantar, ¢t quae primarum avithmetices operationum simpli-
cium, additionis ac subtractionis obiectum constituunt, arith-
meticae vocari consueverint, Caeterum neutra harum rationum
ad arithmeticam vel ad geometriam seorsim pertinent; verum
utraque in numeris pariter et exteasis locum habet, et anibae
innctim limites fere figunt mathcseos, quam vocant elemen-
'nrem.“ Cf. Plleiderer. L ¢. p. 6. Definitio ltaque haec uontr.i.
in qua, ut semper apud Euclidem de geometrica tantum ra-
tione sermo est, nihil aliud dicere videtur, quam in hac ra-
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tione disquiri, quanta sit una magnitudo comparata cumalia eius~
dem generis i. e, si aliam eiusdem generil pro memsura prioris su-
mere velis; vel (Wallisii verbis atimur m Tract. de Algebr. Oper.
T.H. p. 86.) qualiter se habeat una ad alteram quoad quantupli-
citatem (wylexdrnre) considerata. Putat autem Wallisins, Eucli-
dem dixisse potius nyhindTnTe quam wosoryTa , quo facilius etiam
quantitates incommensurabiles , nec eae tantum, quarum una
multipla est alterius, hac voce comprehenderentur. Atque eo,
quo_Wallisius vult, sensu vocem wylixsryra intelligere, sua-
det etiam ordo Def. 3. Post. 1. et 2, atque expressio Def. 4.
5. 7., ut observat PHeiderer. in Promtuario Mathem. Lips.
Fascic, 7. p. 259. Jdem tamen addit ibidem, Fasc. 8. pi 415,
vocem anhueorns videri potius significare quantitatem, quo
sensu occurrat apud Prolem, Magna Syntax. L. I. p. 8. (Basil,
1538.) mepl w75 mypladryroes Thv v T@ wixdy sbPedv, et ita
vocem ‘interpretatos csse Clavium et Barrovium in Lection.
Cantabrig.. Observare tamen liceat, chordaram qnoque cata-
logum non absolutam -aliquam rectarum . circulo inscriptarum
quantitatem , sed semper relativam taptum, i. e. comparatam
cum aliqua unitate v. ¢ cum radio circuli continere, ita ut
doceat, quot vicibus quaeque earum hanc unitatem aut eius
partes contineat, aut guantupla illius sit. Denique Barrow.
notat 1. c. p. 225. verba: meds élyle significare ddiagogiay
quandam , quoad situm et ordinem terminorum, ita ut utervis
prior, alter autem posterior poni possit. s autem, qui prior
positus est, antecedens vulgo, qui posterior, consequens dici
solet.  Quod rationis genera attinet, antecedens aut maior est
‘consequente, quae ratio maioris iﬁaequalitatis vocatur, vel ei
aequalis est — quae ratio aequalitatis, vel antecedens minor
est consequente, — quae ratio minoris znaequulltatu appeua-
tur. Praeterca haec genera in varias denuo species dividant, 4
quas videre est apud Clavium aut Barrovium p- 0., quibus
hic immorari nihil attinet.  Antecedens autem consequentis non

)
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4. Rationem inter se magnitudines habere 'dicun-‘
tur, quae multiplicatae sese superare possunt.
‘tantum aliquod multiplum, sed etiam eius pars aliquota aut
pars aliquanta esse potest. ,,Numerus integer vel fractus, hie-
que vel spurius vel verns, qui indicat, quoties antecedens
contineat comsequentem, exponens rationis vocatur. Praeterea
autem occurrunt magnitudihes eiusdem generis, e. g. lineae,
quarum major nec ipsa, nec ullum eius multiplum, minoris
cuipiam myltiplo aequatur, Eiusmodi magnitudines, mensu-
ram quxppe communem nullam habentes, mcommemurabde:
vocantur. Ratio igitur istinsmodi duarum magmtudulum as-
signari numeris nequit, quare etiam irrationalss vocantur: li-
mites tamen exponentis huius definiri possunt, qui invicem
minus differant, quam dato numero fracto quocunque; seu
duo- ass:gnan possunt mulupla immediate contigua magnitn-
dinis unius, quae sint limites multipli cuiuscunque dati magni.
“tudinis alterius; hoc esty quorum wnum dato hoc multiplo
minus sit, alterum maius.’ PHeiderer Expos. ac Dilucid.
L. V. P 7. Atque haec quidem cuusa fuisse videtur ﬁuclidi.
cur in sequentibus nuhquam definitionem V. 3., si modo ea
genuina sit, in ulla demonstratione adhiberet, sed quartam
insuper addervet. »sNihil forte aliud, Barrovii verba sunt Ps
230. in definitione 3. tradenda, Euclidi propositum fuit, quam
ut methodi plenioris, aut ornmatus qua{:scunque causa , prae-
ludens scilicet accuratioribus istis eiusdem, maioris et minoris
‘ratioriis definitionibus mox subiungendis, generalem quaidam
et odlooysen roi Avyov ideam discentium insinuaret animis per
- metaphysicam hanc definitionem, metaphysicam dico,. nec
.enim proprie mathematica est, cum ab ea nihil quieqnam da\-
-peudeat' ant dedu stur a mathematicis, nec, ut existimo, de-
“-duci possit: Cuiusmodi quoque censeti potest posthac tradita
' definitio analogiae: analogia est rationum similitudo, quae nulli
mathematico "deserviat usui, nec alio opinor fine propomitur,
quam ut per eam generalis quaedam anglogiae notio, crassa
licet tet confusa tyromibus indatur. Definitionibus autem ex-

’
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quisitis, mox ab illo subiunctis tota rationum doctrina, tota
res mathematica subnititar; ad illas igitur potissimum attendi
debet, per illas rationum doctrina perfectius elucescit: haec ot
consimiles absque notabili matheseos detrimento provsus omitti
possent: sicut in Elem. VIL. factum videmus, ubi numerorum
analogia defnitur et pertractatur, nulla tamen rationis numero
competentis exhibita definitione; quamvis illic deque necess
saria fuit et unlu talis deﬁnmo, atque hic est, sed neutro
loco magna fuit neceuntas. Unde et Rob. Simsonem has de-
-fnitiones pro spuriis habuisse diximus, Et cum Rob.Simson.
consentit, Peideret, 1. ¢. p. 9., qui observat, Euclidem hac
definitione non solum nusquam int sequentibus uti, verumetiam
uti ob vagam, quam offerat, notionem non potuisse:

*DEFIN. IV: .
1 Sive genuina sit definitio ‘3., sive spuria, Euclidi.certe
. ob eas, guas diximus, \causas uon ex omni parte saiisfacere
poterat. Hinc definitionem 4 vel priori adiunxisse vel solam
dedisse censeiidus dsty qua non tamn rationis geomietricde ra-
tibnem ipsam explicare, quam characterem distinctivam magni-
tudinum, quas vocant, homogenearum, et quae termings ra-
tionis alicnius constitwere possunt, assignare volebat: ita ta-
men; ut simul innueret, quid in illis, quatenus ratio earum
geometrica spectatur, praecipue sit comsiderandum. Aceura-
tiorem- notionis evolutionem definitionibus identitatis ‘ac diver-
_ sitatis rationim regervavit. CL Pleiderer. l. c. p. 8. Caete-
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.

5. In eadem ratione magnitudines -esse -dicuntur,
j)rimla ad sécundam et tertia ad quartam, quando pri-
mae et tertiae aeqiie multiplices » Secun ‘ae et quartse
aeque multiplices, iuxta quamvis multiplicationem,
utraque utramque vel una superant, vel una aequales

sunt o vel una deficiunt inter se comparatae.

-~

6 Magmtudmes autem eandem ranonem habentes
proportmnales vocentur.

ram Campapus hane definitionem non habet, eius loco autem
aliam haud satis claram, qua quantitates continue proportio-
nales explicare studet. Quo magis confirmare videtur, quod -
‘Barrévius monet, qui p.'277. ita habet: ,,Non diffiteor, ele-
menti quinti definitiones attentius inspectanti, nonuihil in ijs
‘exscriptorum culpa videri transpositum ac immutatum.

N DEFIN, V. ‘

Male omnino hanc delinitionem intellexit Campanus, tjqi
eius sensum ita explicat: proportio primae ad secundam est
sicut teitiae ad quartam, cum sumtis aequemultiplicibus ad
primam et tertiam, itemque aequemhlnphcnbus ad secundam
et quartam, erit proportio multiplicis pyimae ad multiplex
secundae, sicut multiplex tertiae ad multiplex quartae. Hoo
enim, ut Csmpanus ipse ad definitionem praecedeutem obser-
vat, esset idem per idem definire » nec illud vitium corrige-
vetnr, si verborum Euclidis, quamvis non aperte idem dice-
reat, is tamew sensus esset. Falsam hanc Campani interpre-
tationem sequitir etiam Orontius Finaeus. JIure autem id ab-
sardum esse, Clavius ait. Nec melius Euclidis sensum asses
‘cutus est Ramus, qui vel eodem modo ac Campanns, rem in-
terpretatur, vel definitionem Euclidis pro fﬂsa haberi posse
-putat, quoniam V. ¢ si quatuor numeri sint 4,3,5,8, e
sumatut pritni et tertii sexuplum 24, 30, secundi et quarti
autem nonuplum 27, 36, sit simul 24<27, et 3036, adeo-
que putare quis possit, -esse 4:3=<5:4, ubi prorsus oblivi-
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1) Haec definitio in edd. Oxon. et Basil. est octava, atque
ita nos restituimus, Praeteérea in his edd. loco: ravzirye legi-
tur: ouoiorys. Peyrardus secutum se esse ait Codd, a. et ¢.
i. e 19U, et 1035, et huic definitioni quartum locum assig-
nat. Et apud Campanum etiam est haec %eﬂnilio 4., pariter-
que apud Zambertum et Clavium,

2) Ita melius Peyrardus e Cod, a. quam edd. Basil. et

+

Oxon. quae legunt: fhayioross, Cf, quae infra ad banc definie
tionem ionebimus.

citut verborum, quae in Euclidis définitione sunt: xad® omoc=
ovoty mollanlacsaoudyv. Quodsi enim v. c. sumtum fuerit in
jisdem numeris pfimi quidem et teriii sexuplam 23, 30, se-
cundi autem et quartk octuplum 24, 32, erit gnidem 24==
24, at 30<52, unde patet, §narmor numeros 4, 3, 5, 4 non
esse proportionales. Nempe tum saltim erit proportio, si in
aequemultiplis quibuscunque locuin habet, quod in definitione
dicitur, ut iam Candalla respondit ad istam obicctionem.
Plura, quae ad hanc definitionem, et ad ViL7. Def. pertinent,’
vide in Excursu ad finem huius libri." - '

DEFIN., VIL

Barrovius gotat 1. e. p. 275. melius forte pro cuvedris
aut rwvrorne 8ici posse lgotns Similitudinem’ enim verbum
esse laxius et magis ambiguum, et identitatem haud optime
.quadrare rebus actn diversis immediate qua talibus, et sub
diversorum rations comparatis; practerea rationum habitudi-
nes‘alias, byperlogiam nimirum et hypologiam non ex dissi-

\
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7. Quando vero aeque multiplicium; primae qui-
dem multiplex -superat muiltiplicem secundae, multi-
pléx vero. tertiae non syperat multiplicem quartae, tunc .
prima ad secundam maiorem rationem habete dicitur;
quam‘ tertia ad quartam. .

8. Proportio autem est rationum identitas.
9. Proportio in tribus ad mmxmum termlms conx
,sxsnt; . : |

militudine vel diversititt, sed ex inaequalitate denhominaii
maioritatend ‘et minoritatem; denique “vationum aequalivm. de-
nominatores, a quibus rationes habeant, quod ullatenus intér
se comparentur, non eosdem; aut similes, sed aequales esse.
DBe latina voce proportio idem observat p. 194, -sqq. reperiri
eam a Cicerone aliquoties usurpatam, quanquam nor sensa
exacté eodem. - Alias enim apud ipsim idem valere videri,
quod simplex ratio, nonnunquam vero rationum similitudi-
nenf vel analogiam desi:nare, primumque videri illum ipsum
vias usum adinvenisse, saltim ad res mathemancas pumum

_ applicuisse. . Sic ifi fragmento, quod Timdcus inscribituy, eum

dicete ,,graecorum dvedoyie (audendum est enim, guomam
haéc primum a nobis novaniur) comparatio, progortiove dici
potest.* - Eiis autem effingendae hinc acceptam videri origi-
nem vel occasionem. Cum in corrogandis vectigalibus, vel
importandis oneribus publicis; pro facultaturn modo, ‘secun-
dum aequas leges taxato, sua cuique pats persolvenda cesse-

xit, quae nempe .rata cuiusque poruo dictasit lnnc unum-

quemque solvere dictum pro portione, vel pro rata sua por-
tone: litic emersisse vocabulum progortio, dignum visum
Ciceroiti, quum graecas :litteras suo donare H.tio studeret,
quod Adyey et dvaloyiav, cbvias Platonem et alios graecos phi.
lowpbos mspectanti votes, refenet ‘ot exprimeret. — Caeterum,
uti rationes alias dicunt - authmeucas, alias geomemcas, nu

" simili modo proportiones alias vo are oolent authmencas, eas

" Euglid, Element. P, II. ‘ F
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1) Vocem owvezic, quamvis in nullo codice repetiatur,
addidimus, quod monente Rob. Simson. oriniho necessaria

est, et in XI. 33, ita citatur.

2) Tia Peyrardus e Cod. a. Edd. Basil..et Oxon: contra:
ual asl £Ens & mhsiov, ¥os dv, 'quod nescio an non sit prae<
ferendum. Caeterum definitioni 11, Rob. Simson. subiungit
aliam praecedentibus analogam, qua ratio composita explica-
tur. Aliam quidem rationis compositae definitiouem vulgo
habent in VI.(&)ef. 5, ubi plura v'iSebimlm

nempe, quibus prima magnitudo secundam eodeit excedit, qud
tertia quartam ; alias geometicas, de quibus solis Euclidi tum it
omni opere, tum hic potissimum et in V. 3. Deli setmo ests
His postea addiderunt, quod verbo indicasse sufficiat propors
tioues harmonicas, sen musicas. Dicunt nempe, trés magnis
tudines A, B, C esse harmonice continue proportionales; si
geometrica satio primiae ad tertiam mequalis sit géometricae xas

(secundae super primam) (tertiag su-~

(primae super secundam) ad excessum‘( secundae

tioni excessus
er secandam) . . ., o~ (B—A)(C=B
fupc}_ tertiam 1+ © 8 ot A: (A;-—'Bg'fB—-Cg vi ¢ il s
-xpexjs 8, 4, 6, quum sit 3:6=4-3:6—4, Eodem modo
~ quatuor magnitudines A, B, C » D ‘harmonice proportionales
- esse dicunt, si Faerit g§:§328:2)=AD Rationem ha- -
‘ius denomirfitionis vide v. ¢ in Kliigels mathem. Worterb.
ad vocem: Harmon. Propottions - /
; ' ,DEFIN. IX.

Haud satis clare patet, quid verba huius definitionis sibi
velint, quae edd. Basil. et Oxon. ita pfoferunt: "Awaloyla v
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10. Si autem tres magnitudines ‘proportiomles
sint, prima ad tertiam duplicatam rationem habere
dicitur, eins quam habet ad secundam.

11. - Si quatuor magnitudines (deinceps) proportio-
nales sint, prima ad quartam triplicatam rationeni ha,'
" bere dicitur eius quam habet ad secundam ; et semper
deinceps similiter quamdiu proportio exstiterit.

towly ogoit éAaylotors fotivs Quid enim termini minimi sibi
velint, incertum videri possit. Candalla quidem explicat sla-
‘ylotose saltim, atque eodem modo Peletarins et Giegorii po-
nunt: minimum vel ad minimum, quam jpsam interpretationem
habent etiam Ambros. Rhodius, Baermannus, Rob. Simson.
aliigue, Recte illi quidem, quoad sensum, an tamen vox
élaylorois grammatice id éigniﬁcari poséit, valde dubitames.’
‘Hine praefcrendam putavimus lectionem Peyiardi: élagiory,
quae facilins certe ac illa altera significare posse videtur, pro-
-portionem, quom illa minima i. e. minimis terminis expresss
sit, vel, ut. aliter dicarhus,. ad minimum tres: continere termi-
nos; Simplicissimum forte fuetit, in graeco quogque poneve:
didypota, idque adverbialiter sumere.- Quod .deinde vocem
Opoce attinet, ea ipsa quogne, .ut Candalla monet ,.improprie
hic sumta est. Nempe in omni ratione duo 6muino Lerinini,
alter 'amecede,m, alter ' comsequens adesse dsbet, adeoque,
quum duase titjones inter se comparantur, ut ft'in anslogis,
proprie quatuor ommnino termini aderunt, guamvis, ut fit in
proportione .continua, eadem magnitndo, quae efficit termi-
num consequentem priovis rationis, elficere simul possit ter-
minum antecedentem postevioris, ubi deinde improprie tres
saltim terminos dicere possis, quum patius trey maguitudines,
quarwm secunda’ bis ponitur,.quatuor. etiam nunc terminos ef-
ficiant. TForte itaque pro Gogoes ponendum faevit uayideaiv,
qua voce Eucliiss etiam alias, ubi de rationibus sermo est,
utitar,  Et usus ille vocis Jgor, quo terminos rationis signi-
Bear, forte sequioris saltim aevi faerit. CE. Pleiderer. in
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8. ‘Ougloye peyidn Mysvar, vd piv yyovpeve
Toi¢ 7yoUuEvors, Ta Ot émopeve Toig, émopEvorg.
iy, EvedddE Aoyos dotl Mjyng wo¥ tjyovuévov
7QOg’ T0 1jyovuevoy, xal toU émouévov ngog vo émo-
" uevpy.

“5chol. ad libr. VI. Elem. Euclid. §. 132. et, qui ab eo cita-
tur, Itaacs Barrov. (Lection. Cantabrig. habitae 1666. p, 197.
sq. et p. 214.). Hinc omnis hacc definitio Pllciderero I. c.
suspecta_est. Quum tamen sequens definitio 10. se ad eam res
forre videatur, possis fortasse eam, ita, uti dxxxmul, muta-
tam aut intellectam retinere..

DEFIN, X. XL

Post has definitiones locum proprium fuisse definitionis
rationis compomae Rob. Simson. recte monet. Caeterum Cla-
vius obseryat, probe distinguendum essa inter rationem dus
plam et duplicatam, triplam et triplicatam etc. Et Euclides
quoquc semper dicit Adyos dimlaoiwy, non, ut de recta aut an-
gulo dinddaros aut dirdos. . Quodsi igitux Fuerint magnitudisies
A, B, C, D, E etc. continne proportionales i. e. ita, ut
A:Bs=B:C=C:D==D:E etc. ratio A:C duplicata diciturra-
tionis A:B, quoniam . inter A et C duae rationes ponuntur,
quae aequales sunt rationi A ad B: eodem modo ratio A: D
wriplicata dicisur rationis A :B etc. Con;ra, eodem casu, ratio
A:B dicitur subduplicata rationis A:C; eodemque modo ratio
A :B subtriplicata dicétur rationis A: D, subquadruplicata ¥ae
tionis A:E etc. Pariter, si fuerit A:B==B:C, sitque M:N,
=A:C, etiam M :N dicetur aequalis rationi’, quae duphcam
est rationis A:B, vel brevitatis caitsa ratio M: N dicetur du-
plicata rationis A:B, idemque valebit in ratione triplicata,
quadruplicata etc. . Eodem modo, si-eit A:B=B:C et P: Q
==A:B, dicetur P: Q ratio, quae eadem est subduplicatae ra-
tlonis A:C, vel brevius P:Q digetur subduplicata rationis

-
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12. Homologae magnitudir;es dicuntur, antecedén-
tes quidem antecedentibus, consequentes vero conse-
quentibus. . ‘

13, Alterna (permutata) ratio est sumptio antece-
dentis ad antecedentem, et conscquentis ad consequen-

.

tem,

A:C, atque ita in xeliquis. Ratio duplicata, triplicata etc.
Apecies tantum sunt rationis ¢ompositae, in quibus némpe sin-
gulae rationes, ex’ quibus ahae componuntur, iter se acquales

“sunt, "Unde ea omnia,,quae ex definitione ratiomis compositae
. consequuntur (vide infra in Exc. ad libr. VI.) et applicari

possunt ad rationem duplicatam, triplicatam etc. etiam de hac
valent. Nominatim, ut hoc non demonstyationis caussa, quad
in locis citatis infra habetur, sed in antecessum, ut aiant, di-
camus, rationum Jnter se earundem duplicatae (tiplicatae etc.)
sunt pariter inter se eredem (Excurs. in libr, VI. §.9. et infra
Cor. ad V. 22.) et vice versa, rationum inter se earundem
subduplicatae, subtriplicatae sunt inter se eaedem (vid in Exc.
ad Libr. V, Cor, ad Prop. m.). Et si, quando id fieri potest,
numeris exprimantur rationes duplicatae, .triplicatae etc. erit
(Exc. ad Libr. VI. §. 7.) exponens rationis duplicatae (tripli-
catae) numeras quadratus (cubus) muliiplicatione denomina-
toris rationis simplicis per se ipsum factus, vel ratio duplicata
(uiplicata) eadem est rationi quadratorum (cuborum) eorum
mumerotum, qui rationem simplicem exhibent. Porro, si
A :C ost ratio duplicata (triplicata) rationis A :B, inverse erit
C:A ratio duplicata (triplicata) rationfs B: A (Exc. ad Libr.

§. 17) etc. Caeteram apud ipsam Euclidem nulla ra-
tionis dgplicatae etc. mentio fir ante VI, 19.

DETFIN. XHIL
Quae hic alterna:ratio dicitur, melius forsan alterna pro-
portio diceretur, Manifesto enim non de duabus saltim quan-
titatibus, sed de quatuor sormo est. Caeterum patet, ut quan.



B

\

86 ELEMENTORUM

o, Avagadww Adyos devl My vou émopdvow
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207 EnopEvov U €¥0g TPOE AUTO TO {mONEVOV.

5. dwigeors 8 Aoyov dovi Ay i vmegoyig,
9 Vmegéyer TO 2jyovucvoy voU {Mouévov, Tpos avTo
70 éno"arsvo"v.

o, 'Aveavogy] Aoyov Zoti Mjyns. wod rfyovpévev
meos vy vnsoyyy, 1 Umegéyes 70 yjyovuevov voi
dmoucvov. . '

vj. Aiicov Aoyog dovi, whetovaw SvTwy peyeddn

%ei drAwv wvroig iowy To mAfdog, ovy dvo Aeufe-
woudvay xei &v TG cvrd Aopw, otay # ug v Toig

ngurols peyédeot To mguvov TEog T6 Eoyevoy , oUTag

‘& woig devréporg peyédeot o TewTov mEog To oye~ -

vov. "H didwg. Aijyrs voiv dxgwy xad vmeEnigsoey-
‘wGY pEcav. ' ' .
1. Terapnévy avaloyie dotiv, 6vay 9 we yyov-
VOV TE0C ENOMEVOY OUTWE YOUMEVOY TTQOS TO Mo
pevov, 77 0% xat wg énduevoy meds dAAd Ti ovvwg
émopueyoy 100 dAAo T 1).
%. Tevapayuévy O dveloyie dotiv, ovev, Touy

Svvov peyedov xal dhlev avvole iowy vo wAjdog,

1) Peyrardus refert, hanc definitionem omitti 2 Codd. a.
¢. quod, quum perturbata ratio postea tamen occurrat, mera
librarii oscitantia, cuins oculus a zezayulvy in zeragayuévy
aberrabat, factum fuisse videtur. : -

titates ita alterne comparare possint, omnes quatuor eiusdem

generis esse Acbere.

- DEFIN. XVL et XVIL

Manifestum est, sumi in his definitionibus, consequentem
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14, Inversa ratio est sumptio consequentis mt an-
tecedentis, ad antécedentem ut ad consequentem.

15. Compositio rationis est sumptio antecedentis
cum éonsequente tanquam unius ad ipsam consequen-
tem, . ‘ )

16, Divisio autem ratidnis est sumptio exceséus,
quo superat antecedens conscquentém, ad ipsam coa-
sequentem.

+ 17, Conversio rationis est sumptio antecedentis ad., .

excessum , quo antecedens superat consequentem.

18. Ex (aequo) aequalitate ratio est, quando, plu-
ribus exxstenmbus magnitudinibus et aliis ipsis numero
aequalibus, et m eadem ratione binis sumpus, est, ut
in primis magmtudmxbus prima ad ultimam, ita in se-
cundi$ magnitudinibus prima ad ultimam. Vel aliter,
Sumptlo extremarum per substractionem mediarum.

19, Ordinata proportio est, -quando est ut antece-
dens ad cbnsequentem ita antecedens ad conse}luentemg

ut autem consequens ad aham quamplam, ita conse-

quens ad aliam quampiam.
20. Perturbata autem proportio est, quando tribus

existentibus maguitudinibus ét aliis ipsis numero ae- .

minorem esse antecedente. Quodsi contra consequens maior
fuerit nntecedonte, similis erit argumentatio, si sumatur ex-
cessus, quo consequem superat antecedentem.

DEFIN. XvVHI-XX.

Monente Rob. Simson. Def. 19. et 20. speciem tantum
continent eius proportionis, quae Def. 18, explicatur. Unde
forte coniicere liceat, in Def. 18, quogue pro Adyos legendum
esse dvaloyia. Erit igitur ex Def. 19. zsrayudvn sive dilsov
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yivevar, we udv & Toig mewrowg peyédeow fyovpe~
vov mgos émouevoy, ofiwe_ év Tois devrigois pueyé-
a0ty fyovpevoy meog. imopevoys de &t v voig modi-
2016 peyédsoty mopuevoy. mos GAAG i, oliwg v goig
devrfgorg peyéideoy hio v meos ypovuevoy.

- HPOTAZIZX d

Edv y omocaoty’ ueyédy omoswvody peyediiy iooy
%6 a\idos, &oaovay éxdotov lodxic sroldasAdotov,
oonsiAcoeoy doTy &v Ty peye&mv évog, 'zooamanla-
G {gTal Kol TR TOVTE TGV mxwwy.

“Eovw dmoguoty ”5216911 w¢ AB, I'd énosuyody
e sdav vav E, Z iogv vo mwhidoc, éxeovoy Enc-
oTov loanis no}.lavr).wnw' ).e;/w 0T¢ ocamAdgicy EoTs

fuwr,ue’m dvedoylu, sive simpliciter diioqu, quando fuerit
(provsus ut in Def. 18,) prima ad secundam in primis quanti.
tatibus, ut in secundis prima ad secundam; ut autem fn pri-
mis, secimda ad tertiam , sta in secundis, secunda ad tertiam,
et ita deijceps, et concluditur, ut in Def 18. d;ctnm est,
Vide V. 22. Ex Def. 20, autem diivov rerepeyudvy, vel sims
pliciter recagayuivy awaio;m est, quando in primis magnitu-
dinibus fuevit ut prima ad secundam, ita in secundis penul-
tima .d uliimam; ut autem in primis secunda ad tertiam, ita
in secindis antepénultima ad penultimam; et ut in primis
tertia ad quartam, ita in secundis quae antepenultimam prae-
cedit ad antepenaltimam , et ita deinceps , et concluditur, us
in Def. 18. Vide V. 23. Ita fere Rob, Simson. rem explicat,

AXTOMAT A,

Sequentia.-praemittit Rob. Simson. et ex eo Phyfair,

1. Eiusdem sive aequalium aequemuluphces inter se_ae-
quales sunt.

2. Quarum exdem seque “multiplex est, vel quarum ae-
quales sunt aeque multiplices, et ipsae inter se sunt aequales.
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qualibus, fit, ut in pririﬁs magnitudinibus antécedens
§d consequentem, ita in secundis magmtudnubus an-
tecedens ad consequentem; ut vero in primis magni-
tudmxb’ns cansequens ad aliam quampiam, ita in secute
dis magnitudinibus alia quaepiam ad aritecedentem.

PROPOSITIO I (Fig: 309.)

8i sint-quotcunque magnitudines quotcunque magni-
tudinum aequalium multitudine, singulae singularum
~aeque multiplices, quam muliiplex est una magnitudi-

num unius, tam multiplices erunt et omnes omnium. .

Sint quotcunque, magnitudines 4B, I'4 quotcunque
magmtudmum E Z.aequalinm multitudine, singulac
amgularum aeque multiplices, dico quam multiplex est

-3y 'Multiplex majoris major est agquemuldplici minoris.

4, Magnitudo cuius multiplex maior est acquemultipliod
alterius, maior est altera illa magnitudine, .

‘Quae sane ita perspicua sunt, ut axiomatum loco luberi
possmt.. Demonstravit ea tamen Pﬂe:derqr. in Promptuarip
Mathem. Lipsicnsi Fascic, 7, 1798. p, 263. sqq. §§. 1419,
et in disserfatione de Dimensione ciyeuli P. I, Tub. 1790.

P 5. not. 4. Cf, Hauber. de rationibus imter se diversis De- -

monstr. Tub. 1793. §. 2. Aliud autem axioma vel postulatum,

quod Campanus, Clavins aliique complures pariter sumere se .

posse putarunt, quodque ita habet;
»»Quam rationem habet magmtudo ahqua ad aliam, ean:lem

habebit quaevis magnitudo proposita ad aliquam alum.
‘¢t eandem habebit - qqaedam alia mngmtudo ad qunmvu
muamtud;nem propositam** \

metito accyratioves Geomstrae respuuat, Yid "Exc. ad hune

ﬁb.“}“l-.

PROPOSITIO'L

\

Symbolice haec propositio ita efferri potest, Si sit, A=
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90- AB vov E, vooovsomhcote Sovor ki vd AB, I'd
sy E, Z. )
 ’Ewel yag lodxeg dovi nollan).aowﬂ %0 AB ot
E, wat vo I'd w00 Z+ 600 dox éovly &v vw AB pe-
yédy ioe v E, vosavre xei & v I'd ioe v9 Z.
-Ariod0 v0 pdv -AB &g, 0 v E peyédy ioa e
AH, HB, vd 0t I' &g ve v Z o vd 1O, O
. Yovoe &) ioov w0 mAfdog wiv AH, HB vg nh]&u
siv TO, O4. Kol inct iooy éovi vo ,uéfy AH ﬂo
E, v & I0 v Z ioe doo xei vd AH, 10
voic E, Z. Mid ¢ ovvd 87 iooy éoti vo HB
o E, xwt 10 O v Z ioe doo xoi v¢ HB,
64 soig E, Z o0 dou éosiv &v v AB iow 39 E,
sosatite xal & voic AB, I'd ioa voic E, Z doe-
siMicioy doo éovl 76 AB vov E, vooovvamwAcows éover
sei w6 AB, I'd viv E, Z. Edv doa 7 omocwovy,
xal v &g :

IHPOTASIZ f.

Eow ngw'rov d‘awegov foantg 9] oAdasshdotoy wei
volroy werdgrov; 7' 0 wal mépmrov dsvrigov locxig
noAAusiuaioy el Exvoy 'wtofgfto'v' nel oUVTEIiY TG~
vov xod sdumzoy d‘wzagov loduig ovae nollan).amw
Xl TOITOY %0L EXTGY TETAQTOV, ‘

r,L; B=r.M;: C=r.N.etc. r denotante numerum integrum
quemcungue, erit ¢t A~-B-}C etc. ==r(L--M-+N etc,). Cae-
terum propositioni huic vulgaris innititur praxis multiplican«
dum compositum per multiplicatorem simplicem rhultiplicandi.
Nimirum, ‘ut v, g. numerum 36% per 8 multiplicemus, seu
ut octuplum efficiamus numeri 7364 : octies sumimus primum
4 unitates, tum 6 denatios, dein 3 céntenarios, denique 7



LIBER QWINTUS. - 91

AB ipsius E, tam multiplices esse et 4B, I'4 ipsa-
. mm E, Z,

Quoniam enim AR aeque multiplex est ipsius E
ac I'4 ipsius Z; quot magnitudines sunt io 4B ae-
quales ipsi E, tot sunt ct in I/ aequales ipsi Z.
Dividatur 4B quidem in magnitudines 4H, HB ae-
quales ipsi E, I'A vero in partes 'O, G4 aequales
ipsi Z; erit igitur multitudo ipsarum. 4H, HB ac-
qualis multitudini ipsarum I'Q, ©4. Et quoniam ae-
qualis est AH quidem ipsi E, I'G vero ipsi Z; erunt

et AH, I'O aequales ipsis E, Z (I. Ax. 2.); ex ea-
dem ratione” et HB aequas; est ipsi E, et OA ipsi
Z; aequales igitur et HEB, O4 ipsis £, Z; quotigi-
tur sunt in 4B aequales ipsi E, tot sunt et in 48,
 I'd aequales ipsis E; Z; quam multiplex xgxtur est
AB ipsius E, tam multiplices erunt et AB,-I'4 ipsa-
" rum E, Z. Si igitur quotcunque etc.

¢ N .
PROPOSITIO II. (Fig. 310):-
Si prima secundae ,aeque sit multiplex ac tertia
quartae, sit autern et qumta secundae aeque multiplex
_at sexta quartae; et simul sumptae prima et quinta se-
cundae aeque erunt multiplices ac tertia et sexta quartae,

millenarios, horumque octuplorum conficimus suwmam, Cf.
Plleiderer, Expos, et Dilucid. Libri V. Elem, p. 2.
~-PROPOSITIO M.

' Symbolice haec propositio : generalius ita effertur.  Si sit
A=p.L, B=g.L, C=t.L etc. et simul E=p.M, Pax=g.M,
G=1.M etc. p, g, v denotantibus numeros integros quescun
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ITodroy ydo 10 AB Jdsicéoov vov I lodnig éovor
moAAasidotoy xai vpitov t0 AE verdgrov 7qv Z, {ote
& xet méumvov vo BH deviégov w00 I iodneg stodhe-
ahdotoy xol Exvov ©0 FO wevugrov w00 20 Aéyw ore
xat ovvredty mouvov xel néunvoy vo AH devrégov
200 I' lodupe &ovae mollamhdciov xal Toivow xai Extoy
70 4O vevagrov vov Z. .

_ 'Emei ydo iodxic ovi soldestldoioy vo AB vou
I xat v6 AE wo¥ Z+ ooe doo 3oty 3y w5 AB peyidy

‘oo vw I, vooeire xai & vy AE ioa v Z. Mo

%¢ avzd 0y %ol boe lotiv &v 16 BH ice v T, o~
cavre xol v v EQ lve v Z' doe doo ioviy v
ohw 26 AH ioa v T, vociive xel v e w6 4@
loe vd Z- doamideron agoo o1t 70 AH vov I', wo-
ceveamddooy dovar xei 6 4G 100 2+ %al cuvreddy
doo mwodirov xal méumrov vo AH devifgov voi I
lodxic dovew oddwmidoioy %ul Teivoy xal vov 6
40 vevagrov vov Z, Edv doe suitoy, xel vo &

HPOTASIE y.
.Edv spwroy dsuvépov icanis 7 mordamwAdooy e
ToiToy Tevagrovs Ayedy Ot loake moldemidore ToU
TouTov %al Toivov: xel Jiddov v Appdivrey fnd-

que: erunt tam A--B-C otc. =(p4-g~r etc.).L, quam
E~Fo-G etc. =(p--g=r otc.), M. Generaliorem hanc enun-
ciationem eorollarii Joce subiungit Rob. Simson, propositionem
ipsam statim na expumlt Pleidever, I. ¢. p. 3, Huic propo-
sitioni innititur praxis numerum per muluphcatmem compo-
situm ‘multiplicandi. Nempe ut ex gr. numerum. 5728 per
634 mulnphcemqs primum quater sumxmm numerum propo-
situm 5728, tum mcxes, dein sexcennes, hoxumque ‘produ-

e ——— -
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. Prima enim AB secundae I' aeque sit multiplex
ac tertia JE quartae Z, sit autem et quinta BH se-
cundae I' aeque multiplex ac sexta E@ quartae Z;
dico et simul sumptas primam et quintam .4H secun
dae I' aeque fore mulnphces ac tertiam et sextam A0

ipsius Z.

4

Quoniam enim aeque multjplex est 4B ipsins I" ac AE
“ipsius Z; quot magnitudines sunt in 4B aequales ipsi
T, tot et in JE erunt aequales ipsi Z. Ex eadem
ratione et quot sunt in B aequales ipsi I’y tot et in
"EO. erunt aequales ipsi Z; quot igitur sunt in tota
AH aequales ipsi I'; tot et in tota 4O aequales ipsi
Z; quam multiplex igitur est 4H ipsius I', tam
multiplex erit et 4O ipsius Z;. et simul sumptae igi-
tur prima et quinta AH secundae I' aequeerunt mul-
tiplices ac tertia et sexta 4O quartae Z. Si’ igitur

prima ‘etc.
/

PROPOSITIO HNL (Fig 311)

Si prima secundae aeque sit multiplex ac tertia
‘quartae, sumantur autem aeque multiplices primae et
tertiae; et ex aequo sumptarum utraque utriusque ae- .

ctorum particqlarium colligimas 'aummam.: Ct. Pleiderer. Lic
PA 3. 4.

4 PROPOSITIO L _
Symbolice ja: s sit A==p. L, l=n: A, et ﬁ_p M,
Ki=n.E, erit tam I=(n.p).L, quam E==(n. p)M, n et
p designantibus numeros integros quoscunque, et n.p de-
- signante ploductum, qued fit ex mumero p toties sumto, quot
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wegov dxavigov iodnic dover woldemidoiow, vo by
10t Jevrépov, ©o 8 ToU Terdprov. :

Hgevoy yio 76 A Sevicgov tov B lodxie dore
. moddemldotoy xel voitov ©0 I’ vevdprov 100 4, xul
“silygdn tav A, I icens nollunldow vd EZ, HO
2éyw Gve lodwis davi moldasthdatoy v0 EZ wov B ial
re HO tov 4. .

"Brsl ydo lodxes oti moAdemicciov 1o EZ vot
A zei t6 HO o0 I' 0w doe dottv ¢v 16 EZ low .
6 A, voouite zai v 16 HO ise v I dygredw
10 pwiv EZ &ic vd v A ,usyu‘h; um v« EK, KZ,
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AO.. Kal 2ne: loceuie forh moddamddciov vo A vov
B xai w6 I' w00 4 ioov 8¢ w0 piv EK v A vo 8
HA v I lodwg dpa éotl nordesthdotoy 7o. EK oV
B zat w0 HA vov 4. Aid 16 avte 8 loaxes éovl
molanidotoy 0 KZ 100 B zai w6 AQ 106 4.
"Enet o0y mpuvov vo EK Jsviépov voti B icaweg otk
noihamidotoy %al toitov 10 H. verdprov wod A
dott O xal miumrov 16 KZ devrégov vov B ioaxis
mollankdooy xal &utov.to AO vsrdgrov vov 4 kel
ovvesdiv dou meutoy Rt séunmroyv 1o EZ Sevidpoy

. }

alter n continet unitatess Huié propositioni, quod sit nA, sen
n(pL)==(n.~p)+ L, innititur praxis maltiplicandi namerum
integrum per muluphcatoxem, qui solis denariis, vél cente-
nariis etcs constats Nempe, ut v. g bumerum 5728 per 30
vel per 600 multiplicemus, triplo vel sextuplo numeti 5728
unum vel duo zero ad dextram admnglmus, hoe est; tiplum
numeéri, 5728 decuplicamns, sextuplum centuplicamns, sicque
huius numeri efficimus itrigecuplum , sexcentuplam. . Pariter
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que erit multxplex, altera gttidem secundae, altera vero
quartae. :

Prima enim A secundae B aeque. sit multiplex a¢
tertia I" quartae 4, et sumantur ipsarum A, I’ aeque
multiplices EZ, HG®; dico aeque esse multiplicem
EZ ipsius B ac HO IPSIIJS 4. '

Quoniam enjm aeque est multiplex EZ ipsius A
ac HO ipsius I'; quot magnitudines sunt in EZ ae-
quales ipsi 4, tot et in HO erunt aequales ipsi I’
Dividatur £Z quidem in magnitudines ipsi . aequa-
les EK, KZ, HO vero in magnitudines.ipsi T ae-
‘quales HA, AO; erit aequalis multitudo ipsarum EK,
KZ multitudini ipsarum HA, /6. Et quoniam A
aeque est multiplex ipsius B, ac I ipsius J; aequalis
autem FK quidem, ipsi 4, H.A vero ipsi I'; aeque
multiplex est EK ipsius B ac H A ipsius 4.\ Ex ea-
© dem ratione aeque multiplex est KZ ipsins B ac A6
ipsius 4. Quoniam igitur prima EK secundae B ac-
que est multiplex ac tertia HLA quartae A, est autem
et quinta KZ secindae B aequé miltiplex ac sexta
AO quartae 4; et composita e prima et quinta hempe -
EZ setundde B aeque multiplex erit dc compasita €

Juddécupluin e. g: numieri alicuius efficimus, $umtd wipli
eius quadruplo, vel quadrupli, triplo. Cf. PBeiderer. 1. ¢ p. %
Generalius idem theorema itd exprimi et simili rationeé demon~
stravi poterit; si sit A==mB; B==nC, C=pD etc. paritergne
e==mf, p=ny, y=pd etc. etit tam A_mnp i+ . D quam
g=mnp .. :..d ¥ .

. Obs: Ex hac propositions sequitur ctiami alia jlli sithi-
lis, quam Nordrhark. (Lacunae in Doctr, proportionuni Euclidea

-
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vov B ioaxig ovi moMhamdtioiov xel volrov wel éTov

. o N » ) - : A
vo HO verdgrov vov 4. Edv dpa moutoy, xal vo

‘E"/:SD !

111301‘,42'12 J. ’

Edv moavov mgds devregoy tov avrdv &y Adyoy

' \ I3 - [} ' . \ [ . 12
AHGL TOITOY TTPROG TETQRPTOV® %Ot T 1OUKLS nol.).anlama

T0Y T TEWTOU Hat 'rgt"rov ds Td lodxig moAdamAdoie
T0U ()‘emegov P uwowov, #ad Omolovoty morle-
niaotacuoy mv cvvay et hoyov Angdévra xavei~
Aqha. :

ITngow yéo ©6 A mgos é‘ewegov 70 B 7oy av-
rov yérw Aoyov xai ToiTOV 70° r ngog TETCQTOY TO A,
xut ethjpdo vav piv A, I' ioantg wollenidote v
E, Z, vov 6t B, 4 dde @ éruyev lodsig woAAo~
nddote wd H, O 16'75) ote éoniy oig vo E mpog o
H, otrag v6 Z neds vo O.

Etlmp#w yio, vy piv E, Z lodueg no}.).an).aom‘
vd K, A, wiv ¢ H, O dhla & évvyey 1) ngmg

‘noli.an).aom wa@ M, N.

Km el loduig &ovi no).).an).aowv ©0 piv E Tov

-4, wo & Z 300 I, xal sidynvacvov E, Z lodug

’ » :
moldasdacre v K, A+ ioons doa dovt stoldashdoroy

- ; . : g . 7
%6 K 707 A %el vo A vov I'. did g avrd &) oo~

1) Verba &lda & &rvyev von habent edd: Basil. et Oxon.
Ea autem necestiria esse iure censtierat Rob. Simson. in nota
ad hunc locum. Hanc viri doctissimi coniecturam confirmavit
Peyrardus, qui e Cod. a. ea textui inseruit.

animadversae Exp]euo in Novi Act. Wg Societ. Upadl Vol
VI, Upsalae 1799) hns verbis exhibet et demonstrat: si sint _

#(Fig.312.) quotcxmque magnitudines AL; B, -C, et aliae ipsis
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tertia et sexta nempe HG quartae 4 (V. 2). Siigi-
* tur prijoa’ etc.

’
’ .

PROPOSITIO IV. (Fig. 313.)

Si. prima ad [secundam eandem’ habeat rationem
quam tertia ad quartam; et aeque muitiplices primae
et tertiae ad aegue maltiplices secundae et quartae,
fuxta quamvis multiplicationem, eandem habe.bt_mt ‘Ta=
tionem inter se comparatae. » . - ‘

“Prima enim 4 ad setundam B eandem habeat ra
tionem quam tertia I" ad quartam A, et sumantur ipsa.
ram quidem o, I' aeque multiplices £, Z , ipsarum
vero B, A dliae utcunque aeque multiplices H, @;
dico ‘esse ut ¥ ad H, ita Z ad G.

Sumantur enim ipsarum quidem E, Z aeque muls

tlphces Ky A, ipsarum vero Hy @ aliae utcunque
aeque multiplices M, N, . '

‘ Et quoniam aeque multiplex est B ipeius A, atque

'Z ipsius I'y et sumptae sunt ipsarum E, Z aeque

multiplices K, 4 aeque igitur multiplex est K ipsius

A a¢c A ipsius I' (Vs 3.). Ex eadem ratione acque

numero aequales' D, E, F, quae binae sumantur in eadem
multiplicitate, sit autem perturbata earum multiplicitas, h.
sit AL ipsius B aeque mpltiplex, atque E ipsius F; similiter -
sit B ipsius G totuplex, quqmplex est D ipsins E. erunt ex
aequo étiam aequemultxphces, sen gquantuplex est AL ipsius
C, tantuplex erit D ipsius T, Dem. Ponantur primo tres esse .
"ummqne magnitadines. Sumatur GP 1puu) c uquemuluplcx,
" Eadlid. Elemenh P ] ; G .
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%eg 20t} moAdamidaiov 20 M v00 B xal vo N vot &

Kai énsi éovev wg vo A mpog vo B ovrwe o I' 1goe -

w0 4, xal eidynvar vov uiv A, T ioaxneg noddemia-
otw wi K, A, wov 0t B, 4 dile ¢ e'wxw wamg
mwolanddow @ M, N- & doa vnepéyse 10 K vov
M, dnepéyee vo A voi N #ai el igov, idov: xal &
- HAavroy, &larzov. Kai éote vd uiv K, A viv E,
Z iodwg mollamhdoww, vi 02 M, N viv H, 6
dAdo é‘ é’fwxeu ioaxig mordandaow 0Ty doe we vo
E sgos w0 H, ovrwg to Z ngog to 6. Ecw doa
weWTOY , Ntk T& EENG.

ITOPIZ MA.

"Enel ovv siydy, 6ve, & vmepiyee vo K vov M,
vnspéyec el v0 A voU N- xoai el ooy, icor xai &
aooov, ¥laccor Sylovors xoi sl Umegéyse 16 M vou
K, umegéyer xwi %0 N w00 A xal & ioov, loov* xal
& Dasooy, Haccor xal Od TovTo focar xal we TC
‘H meog 10 E, odivwe ©o O sngog vo Z. Ex oy vov-
20U pavepoy, -GTe iv- Téaoege peyédy aveloyov 7,
xal dvdmadoy dvaloyoy fovar.

ITPO TA‘ZI; i

"Edv péyedog peyidovg lodxig 7 moldamddowy.,

oueq agatgediv dpoigedevrogt xal 6 Aowmdv vo lot-
510V, lodxig ¥ovae nollan).aowv > ooesmmAcooy éove zo
olov wo¥ oAov. '

- ac est AL ipsius B, vel E ipsins F, sitqne GP divisa in pare
tes GM, MN, NP singulas ipsi C aequales; et AL in partes
AH, HK, KL aequales ipsi B: eritque multitudo partium
GM, MN, NP acqualis multitudini, partium AH, HK, KL.

-
[

i
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. multiplex_est M ipsius B ac N ipsius 4. Etquoniam
estut £ ad Bita I' ad 4, et sumptae sunt ipsarum
quidem 4, I' aeque multiplices K, 4, ipsarum vero
B, 4 aliae utcunque aeque multiplices M, N; si K
superat ipsam M, superat et .4 ipsam N et si ae-
qualis , aequalis} et si minor, minor erit (V. Def. 5.).

Et smt K, A ipsarum E, Z aeque multiplices, M,

N vero ipsarum H, © aliae utcunque multiplices; est
igitur ut E ad H, ita Z ad O (V. Def. 5.) Si igitur
prima ete.

COROLLARIUM. A

Quoniam igitur ostensum ‘est, si superat K ipsam
M, superare et A 1psam N; et si aequalis sit, ae-
qualem; et si minor, minorem esse; manifestum est,
et si M superat K » swperare et IV ipsam A; et siae-
qualis sit, aequalem;.et si minory minorem esse; et
propterea ut FH est ad E, ita erit ® ad Z. Ex hoc
manifestam est, si quatuor magnitudines proportionales
sint, et inverse proportionales fore.

PROPOSITIO V. (Fig 314) -

§i magnitudo m:;gnitudinis aeque sit multiplex ac -

ablata ablatae, et reliqua reliquae aeque muluPlex erit
ac multiplex est tota totius. :

'

© Quum igitar sit All=HK=KLz=B, et ('}MsMN_NP—;C,

erunt AH, HK, KL, B ipsarnm GM, MN, NP, C aequc-‘

multiplices , adeoque tota AL erit totius GP aequemultiplex
atque AH est ipsius GM (V. 1.), vel B Jpeivs C, vel D
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Méyedog ydo w0 AB peyidove wov I'd ioa'mg
‘iorw modlamheoiov oneg a(palgsn‘}lv vo. AE mpou-
esdévrog vov I'Z: Aéyw ote xei dotwov ©6 EB lor-
sov voU Zd loawig Eovar moriustidoioy, oocmlamov
{ovey- 0hov %0 AB ohov wov I'4.

‘Ocamthdowy yip 20wt vo AE vov I'Z, vosavea-
sthdatoy yeyovéra xal vo EB vov I'H.

Koi &nei lodwg 2ot modlenddoroy vo AE vou
TI'Z (vl vo EB vov HI™- iodixig dpe éovl mordastha~

ooy vo AE vov I'Z) 1) nei v0 AB vov HZ* neivae - i

0t “lonxeg morrastdaowoy 10 AE vov I'Z xat 10 AB.
100 T'd" ioawnig dge dot) mordamhdotoy vo AB éna-
J2épov vov HZ, T4 isov éoe vo HZ 16 I'd- xorwoy
dprofedn v6 T'Z: lowmdy doe v HI' honé v6 4Z
iooy foviv. Kei &mei louwg Zovi moldanidoioy 76 AE
to0 I'Z %ai vo EB vov HI', icov 8¢ 2w HI %o
A4Z: igang doo davi molhamsaiov. 10 AE vov I'Z
xal ©0 EB w00 ZA. Ioaug Ok vdnsirar mordastid ooy
vo AE w0t I'Z xal vp AB w0t I'd icdug doo
éovt no).).cm}.amov z0 EB 10U ZA not v6 ABvov A -

1 Vexba, quae.upcis_inclusimus, desunt in edd Basil. et

~ Oxon. Peyrardus ea e Cod. a. addidit. Quamvis antem ab-

esse possint, aliquid tamen ad facilius intelligendam demon-
strationem facere videntur.

iptius E. Habentur igitur tres magnimdines AL, GP, C,
atque alise ipsis numero aequales D, E, F, quarum binae
sumtae sunt in eadem multiplicitate, idque ordinage, ita ;tempe,
ut AL et D sint ipsarum GP et E aequemultiplices, similiter .
que GP et E ipsarum C et F: ergo (V. 3.) erit AL ipsius C
sequemultiplex a¢ IJ ipsius F. Si quatuor pluresve sint utrim-
que magnitudine's, patet demonstrationis continnatio per jam.
ostensa +Q.E.D. Symbolice ita: si sit A—=mB, Bx=rC,
pmtorque D=E, Ez=mF, erit tam Az=mr.C, quam D==
. F.

i
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+ Magnitudo, enim 4B magnitudinis I'4 aeque mul-’
tiplex sit ac ablata AE ablatae I'Z; dico et reliquam .

. BB reliquae Z4 aeque fore multiplicem’ ac multiplex
est tota AB totius I'4. :

Quam multiplex enim est AE ipsius I'Z, tam
multiplex fiat et EB ipsius I'H.

Et quoniam aeque multiplex est AE ipsius I'Z ac
(EBipsius HI'; aeque igitur multiplex est 41% ipsius
I'Z ac) AB ipsius HZ (V. 1.); ponitur autem aeque
multiplex AE ipsius I'Z ac’ 4B ipsius I'd; aeque
igitur multiplex est 4B utrinsque ipsarum HZ, I'd 5
aequalis igitur HZ ipsi I'4. Communis auferatur
I'Z; reliqua igitﬁr HI reliquae AJZ est aequalis (1.
Ax. 3.). Et quoniam aeque multiplex est AE ipsius
I'Z ac EB ipsius HI', 4Z autem aequalis ipsi FII';
aeque igitur multiplex est AE ipsius I'Z ac EB ipsius
Z4. Aeque autem ponitur multuplex AE ipsius I'Z
ac AB ipsius I'4; aeque igitur multlplex est EB ipsius

PROPOSITIO - 1v.

Symbolice . haec propositio, eiusque demonstratio ita ex-
primi potexit.  Si A:B-_-_\C:'D, erét etiam pA. gB==pC:qD;
P» q denotantibus numeros integros quoscunque, unitate haud
exclusa, Nam ob A:B=C:D, erit, quoties npA>=<rqB,
etiam npC>=<rqD (V ‘Def. 5.), adeoque ex eadem defi-
nitione pA :gB—pC:gD. 'Pleiderer. 1. c. p- 19. De demon-
stratione huius propositionis ex vulgari proportionalium defi-

" nitione vide Excursum ad hun¢ librum,
Corollarium huic propositioni adiectum, ut rite observat
+Rob. Simson., verum quidem est, at non huc pertiner, nec
legitinfa est, quae ex Prop.. V. 4. deducitur, eius demon-
stratio. Nempe ostensum quidem est, 8i sit K> =< M, esse
etiam A>=<N, at non ex ¢o, quod fproportionales sint

s
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#et Aowrov doa v EB lowmot wov ZA ledwug orac
soldomtdacior , doamrdotoy éovew ohov ©o AB oo
vov I'4. Emt dow piyedos, xui ';d ékng.

I[POTAZ'IZ g.

"Edv dvo ,ue;/s&?] duo ,ue;'eﬂw'v ioaxtg 9 modle~

nwhdore , xol dpugedivia Tve wiy avvey lodxec 9
sodhestAdoes xed vo Aowrtd Toig awozg 7roe iow dotiv,
7 lodxnig 'avTEy srodhesldota.

e ;/ag ,ueye«%; vé AB, I'd dvo peyediv i
E, Z loeng éoto noﬂ.an).uma, %l dpaigedévre e
" AH, I'O v evrey vér E, Z loexg éoro molda-
whaote Réyw .ot %ol hownd 1o HB, O4 voic E, Z
svoe ioe doviv , 7 loduig evrey modemAdou.

E,H, Z,08,id emm erat conclusio Proposmoms, unde in~
eptum est illud ratiocinium : Quoniam ostensum est etc. Po-
terat autem legitime y .non adhibita propositione V, 4. propo-
sitio in hoc corollario contenta deduci, ut Rob. Simson. osten~
dit. Nos aatem hanc reliquasque a Rob. Simson. huic libro
insertas vel adiectas propusitiones exhibebimus infra in Ex-
‘cursu ad hunc librum , ubi et han¢ vide nota B dosigmta;n-
Aliam autem propositionem meliore iure- corollarii momine
subiungit Rob. Simson., quod distinctionis causa

i Cor. a. ° :
appellabimus , quodgue ita habet: si prima ad secundam - ean-
dem habet rationem quam tertia ad quartam, et aeque multi-
plices primae et tertiae iuxta quamvis -multiplicationem ad se-
cundam et quartam eandem rationem habebunt: et similiter
prima et tertia ad aeque multiplices’ quasvis secundae et quartae
eandem habebunt rationem. Quod eodem prorsus modo ac
ipsa propositio demonstuatur , ut facile etiam patet, posita in
symbolica propositionis expressione, quam supra dedimus, vel
p==1, vel g==1. Hoc corollarium ex V. 22, demonstrat Cla-




LISER QUINTUS. 103

ZA4 ac AB ipsius I'A; et reliqua igitur EB reliquae
Z 4 aeque multiplex erit ac multiplex est tota 4B to-
- tius I'4. Si ngntur maguitudo etc.

PROPOSITIO VL. (Fig. 316.)

Si duae magnitudines duarum magnitudinum aeque
multiplices sint, et ablatae quaedam earumdeém sint
aeque multiplices; et reliquae iisdem vel aequales sunt,
vel earum aeque multiplices. -

Duae enim magnitudines 4B, I'4 duarum magni-
tudinum E, Z aeque sint multipliceé‘, et ablatae AH,
I'® earumdem E, Z aeque sint multiplices ; dico et
reliquas HB, G4 ipsis E, Z vel aequales esse, vel
~ aeque multipiices earum. : \

vius, at non satis accurate, Sumit enim propositionem C (in

Excursu ad hunc librum afferendam), quam snon ante demon-

straverat, ’
PROPOSITIO V.

Iure observat Rob. Simson., constructionem, quae de-
monstrationi in textu gracco praemittitur, depravatam videri.
Nempe, ut iam Peletarius monuerat, id quod sumitur, ut
EB fiat aequemultiplex ipsius ', ac est AE ipsius I'Z, eo
redit, ut magnitudo EB in partes aequ;les, quotcunque li-
_ buerit,  dividatur, quod nec de rectis quidem lineis, nedum
de aliis magnitudinibus ante VI. 9. docuerat Euclides. Nec
ad excusationem rvei sufficit, quod Peletariug observat divisio-
nem hanc rectae EB demonstrationis caussa tantum sumi, non
ad usum aliquem praesentem adhiberi, quippe etiam demon-
Strationis caussa talla non sumere solet Euclides. Accedit,
quod perfacilis est alia demonstratio, quam iam Campani ex
arabico facta traductio, caeterurn in hac propositione valde vi-
tiosa, innuit, et quam, praeéunte Peletario et Clavio,- qui
tamen ectiam vitiosam illam vulgarem demoysirationem habent,

[



’

104 " ELEMENTORUM

*Eote ydo mgovegoy vo HB vu E ioev: Aépw e
woi v0 O vy Z ivov doviv. Ksioduw pde ‘vw Z ioov
ve I'K. : ,

Kai inst lodng dott moMemddotoy ©6 AH w0 E :
v v06 'O vot Z, ivov 8% 76 ptv HB v E, ©0 O
K@ 26 Z- iodxg dou dovi noddasmhaotoy s6 AB wov
E xut v0 KO vov Z. ’Iodxsg 0 vmoxetar mwordm~
sshiasoy 70 AB w00 E, noi vo I'd w00 Z looxig dpos

203t oldamidooy 16 KO vov Z, xai v0 I'd voi Z.

Ensi ovv éndvsgoy vije- K@, I'd voi Z igaxic éovi
sroddasnihagior: ioov dou 2ozt w0 KO s I'd. Kowowv
dprofjodn w0 IO jomey doa t0 KT lotng v OA
icov ioviv. A v6 Z w6 KI otiv icov xei 7o
64 doo v Z icov Zoviv. JJSlgve &l vo HB 27
ivoy govi, xei ©o 94 ooy &ovae g Z.

Rob. Simson., praemisso propositionis Jenunciato his verbis
exhibet: Quam multiplex est (Fig. 315.) AE ipsius [Z, tam
multiplex fat AH ipsius Z4. (Hoc vero fieri potest, magni-
tudine Z sibi ipsi aliquotics addita), Erit igitur (V. 1.) 4E

aequemudtiplex ipsius I'Z, iac EH ipsius I'4: ponitur autem

AE aequemultiplex ipsius I'Z, al AB ipsius. I'd: ac prop-
terea EH ipsi 4B aequalis est (V. Ax. 1.), Communis aufe-

- ratur AE, reliqua igitur 4H aequalis est reliquac EB. Ita-

que, quoniam AE acquemultiplex est ipsius I'Z, atque 4H
ipsius Zd4, estqué AH aequalis EB; erit 4E aequemultiplex
jpsius FZ, ac EB ipsius Z4. Aeque muliiplex autem ponitur

. AE ipsius I'Z, ac AB ipsius I'd: ergo EB ipsius Z4 aeque-

multiplex est ac /B ipsius Fd. Quare, si etc. Symbolice

propositio ita exprimetur: si sint m4', mB quaecunque aeque-

multipla magnitudinum 4, B, quarum 4> B, erit etjam mA
~—mB idem multiplum maguitudinis 4—5, nempe erit m4
~mB=xm. (A—B).
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\

Sit enim primum (Fig. 316. a.) HB ipsi E aequa-
lis; dico et O ipsi Z aequalem esse. Ponatur enim
ipsi Z aequalis I'K.

Et quoniam ‘aeque multiplex est AH ipsius E ac
I'O ipsius Z,. aequalis autem B ipsi E, KT vero
ipsi Z; aeque igitur multiplex est AB ipsius E ac
KO ipsius§ Z. Aeque autem multiplex ponitur AB
ipsius E ac I'A ipsius Z; aeque igitur multiplex est
K@ ipsins Z ac I'd ipsius Z. Et quoniam utraque
ipsarum K@, I'4 ipsius Z aeque multiplex est; ae- .
qualis igitur est KO ipsi I'/. Communis auferatur
- 1'O; reliqua igitur KTI' reliquae G4 aequalis est.  Sed
KT ipsi' Z est aequalis; et @4 igitar ipsi Z ae-
qualis est. Quare si HB ipsi E aequalis est, et @J
aequahs erit ipsi Z. .

PROPOSITIO VL

Rob. Simson. observat, casus posterioris demonstrationem
omissam esse in textu graeco, quum ‘tamen in versione Cam-
pani ex arab, facta utriusque casus demoustratio habeatur, Id
auter €0 factum arbitratur, quod in mutilata Theonis-edi-
tione libri quinti huius casus nulla occurrat applicatio. Eun-
dem tamen casum adhiberi perfecuon V. Prop. 18, demon-
strationi, cui soli etiam prior casus et V. 5. iuservia. Unde
ipse et huius posterioris casus quﬁonstrationem addidit. Ego
autem putaverim, omissam esse in textu graeco, qui cacterum
fguram posteriori casiii inservientem in omnibus editionibus
habet, casus posterioris demonstrationem eo tantum, quod
sit demonstrationi casus prioris Simillima. Si enim casu po-
steriore, quam multiplex est HB ipsius E, tam multiplex su-
matur KT ipsius Z, veliqua prorsus eodem modo procedunt
ac in casu priore, adhibita V. 2. Caeterum utriusque casus
communem demonstratiorern hanc tradit Clavius. Quum ex
hyp. magnitudines 48,. I'q ipsarum B, Z siat aequemulti--
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‘Opoing &y Secitousy 67t 2¢v moldamdooy 1 o
HB %09 E, zocovtaniaciov &ovue xet vo O4 voi Z.
"Edv doa 8o psyidn, xet va .

OPOTAZIZE 4’

Te ioa ngog 70 avTd vov evroy é’xu léyov » %ok
70 aUTO meog Td iow. |

"Eore ioa ueyédy e A, B, dAio 04 7u 6 dvvye
péyedog w0 I Adyw 6vi éxdregov vuv A, B mpos
vo I’ ©dv avedy &yse Aoyov, xal vo T’ ngo‘c sxdvegoy
ewv A, B.

Fl).?]([n?‘w yde wiv pdv A, B iodug molamddote
w 4, E, vwv 6 I' dilo 0 &vvye mordamidatoy
70 Z. ' '

"Enet oUv loanis ovl moddamddooy 0 A voi A
%t v0 E voU B, isov 0t v0 A vy B iooy doa xel
0.4 vi E. "Alo 6t 6 é’fwys 70 Z vov I' modda-
midowor & doe vVmepéyet 'to 4 o0 Z, vrepéyer xal
70 F vov Z b &l igov, joov: mu &l e’lwntw, foT-
zov. Kui 2o 10 piv 4, E vov A, B lodug mok-
Aamidote, o 8¢ Z w00 I' dhdo & érvys moihamad-
ooy éoTv dga wg o A ngog %0 I', otzwg 16 B
wgog o I

Alyw 81 ot xai vo I' mpog éxdvsgoy wiv 4, B
Tov avTov &yt Aoyo.

.

plices, erunt in 4B tot magnitudines aequales ipsi E, quot
in T4 sum aequhles ipsi Z. Unde, si ex numero aequali
magnitudinum, quae in 4B, I'q continentur, dematur numes=
rus aequalis maguitudinem, quae in 4H, I'é sunt; remane-
,bit in HB aumerus magnitudinum ipsi B acqualium aequalis

numero maguitudinum ipsi Z aequalium, quae in 4 conti-

1
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Similiter (Fig. 316. b.) ostendemus et si multiplex
est HB ipsius F, aeque multiplicem fore et magnitu-
dinem @A ipsius Z, Si igitur duae etc. '

PROPOSILTIO: VII. (Fig. 317T.)

Aequales inagnitudines ad eadem eandem habent
‘rationem, et eadem ad aequales.

Sint aequales magnitudines .4, B, alia autem guae-
libet magnitudo T'; dico utramque ipsarum A, B ad
I habere eandem rationem; et I" ad uiramque ipsarum
A, B. o )

Sumantur enim ipsarum 4, B aeque multiplices
4, E, ipsius vero I' alia utcungue multiplex Z.

Quoniam igitur aeque multiplex est A ipsius A ac.
E ipsius B, aequalis autem A ipsi B; aequalis igitur
et A4 ipsi E. Alia vero 7 ipsius I' utcuuyue multi-
plex est; si igitur superat .f }psam~ Z, superat et K
ipsam Z; et si aequalis, aequalis; et si minor, minor.
Et sunt quidem 4, E ipsarum 4, B aeque multipli- .
ces, ipsa vero 27 ipsius [ alia ntcunque multiplex est;
est igitur ut A4 ad I',ita B ad I" (V. Def. §.).

TN
-Dico autem et I' ad utramque ipsarum 4, B ean-
dem habere rationem. ’

~

nentur i, ¢. si HB=E, erit etiam 46==2Z: sin autem HB sit
multiplex ipsins E,. erit etiam 40 aequemultiplex ipsius Z.
Symbolice ‘propositio haec ita exhibetur: si sit A=—pl., B=
gL: et E==pM, F==qM, p, g denotantibus numeros iutegro»
quoscunque , ‘quorum prior p maior altero ¢: erit tam A—1
=(p—q)L, quam E;-F=(p-q)M, .spe\ciatihi,tam A—B=L



108 ELEMENTGRUM

Tuy ydo qurdy xaveoxsvacdévray ouoing 87 dei-
touev- ove ioov Zoti vo 4 .fuﬁ E- Gllo & vt vo Z- &l
doo Umegeyse 0 Z voU 4, vmepéyes xat vov E- xol
el ioov, ioove %ol &l Hevvov, farvov. Kol 20t vo

‘ptv Z w0 I’ norhenmddoiov, ¢ 0t A, E vov A,
‘B dide & &uysy loduig moldemhdoiar oty dpa we
g0 I' ngdc %o A, ovrwg %0 I mgog 30 B. Te ioe
doe, xak vd &je 1). ' k

\
IIPOTAZIZ 9. .

TGy avicwy pepediv, v6 upeilov meos 0 avro
peifove Aoyov &yee diwep w0 Flarvorr xal T0 avre
moos vo Flavvov meilove Adyov et 7msp mEos To
peilov. : ' .

*Egvw dvice peyidn vd 4B, T » xet Yovw weibov
%0 AB, éiko 0% & &vvye w0 4 Adyw o1 o AB meog
w0 4 peilova Aoyov &yee Tnep w0 I' migog w0 A, xwt
%0 A4 _mgdc vo I peilove Aoyov &yse simep moos.vo
AB. . T S

"Ensl ydo psilov dove vo AB w00 I', xeigdo vu
- I igov 70 BE, o 8y ¥hecooy vog AE, EB mok-
Aamhaaieloperoy Fovar movd voi A ueifov. Eotw
soozegoy v0 AE Elavrov vov EB, xei memodhamho-
owicdw vo AE, xal ot avrov wollamdoioy 10 ZH
peilov 6v vov 4, nei ocamddowoy &ove vo ZH ved

1) Codex a. hic addit: Mogioua. 'Ex 33 tosrov pavspoy,
0ts Zdv weyidn tivd dvaloyov 73, wal dvamddev dveloyoy Eoras.
Omep s deibas. AL hoc Corollarium,, quod idem dicit,

quod Rob. Simsonis Prop. B. V. minime ex praecedente pro-
positioni consequitur: indicare tamen hanc lectionem wvolui-

, mus.

quam E—F==M, i fuetit p—q==1, seu p==q-t-1. CI. Plei-
derer, 1. ¢. p. 4 5. Post hanc propositionem Rob, Simson.

1
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Iisdem enitn constructxs, similiter ostendemus, 3e-
qualem esse A4 ipsi 'E; alia vero quaedam est Z: si
igitur superat Z ipsam 4, superat Z et ipsam E; et
si aequalis, aequalis; et si minor minor. Et [est Z
quidem ipsius I" multiplex; ipsae autem 4, E ipsarum
A, B aliae utcunque aeque multiplices; -est igitur ut
I' ad 4, ita I' ad B (V. Def. »5) Aequales 1gx-
tur etc, '

PROPOSITIO VIL (Fig. 318. a. b)

Inaequalium magnitudinum, maior ad-eandem ma-
iorem rationem habet quam minor; et eadem ad mi.
norem maiorem rationem habet quam ad maiorem.

Sint inaeduales magnitudines 4B, I'y et sit maior

" AB , alia vero utcunque A; dico AB ad 4 maiorem

rationem habere quam I’ ad 4, et 4 ad I' maiorem
rationem habere quam ad .4B.

Quoniam enim maior est 4B ipsa I', ponatur
ipsi, I" aequalis. BE (I. 3.), minor ipsaram AE, EB -
multiplicata erit aliquando ipsa 4 maior (V. Def, 4.). "
Sit primum 4E minor ipsa EB, et multiplicetur 4E,
et sit ipsius multiplex ZH maior ipsa 4, et guam
muluplex est ZH ipsius AE, tam muluplex fiat et

addit propositiones A, B, C, D, quas vule in Excursu ad
hunc librum. . : '

.
i

PROPOSITIO VI

Cor. Eodem modo ostomhtur, aequalia ad aequalia ean--
dem rauoncm habere.
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AE, tosavranmldoov yeyovivw xal vo uly HO vov
EB, o 8 K w00 I' xui silgd0 vo¥ 4 dindciow
p¥v w0 A, voumhdotoy 0 vo M, xai &vc évi srheioy
fwg o¥ w0 AapfBevopevoy sollamidatoy piv yévyroe
vo0 A4, mpwvag 8 peilov voi K. Eiljpdw, xed
dorw 7o N wvevpamhuowoy uty vob 4, npuvws 6 usl-
Cov 7o K. : i, .
"Enet 00w 0 K vov N mowrwe dotiv Awrvor, o
K doe vov M ovx fovw flarvov. Koi énst louxis
20t mordamiddotoy 0 ZH 0 -AE %ai vo HO vov
EB, ioexig doa éort moldamhdeov ©6 ZH vob AE
xui 10 26O vov AB. lodnig 8¢ fore moAAamAdocow
26 ZH o0 AE xai v0 K vov I'. 'Joaxtg doe éovi
noikamhidotoy vo ZO 109 AB, xat vo K voi I w0
ZB, K doa 15y AB, I lodug vl mollamdcoia.
Tldhw, 2met lodwg éoti noMamddoioy vo HO vov
. EB xui v K 100 I', ioov dk.90 EB 26 I ioow doa
. %ai vo K w5 HO.. 16 8 K zov M ovx vy éhar-
vov: ovd doa 16 HO voi M &havvow &ovw. Meilov
8 v0 ZH vot A4 ohov doa v6 ZO cwapgporégay
vov A, M peiloy dovy. "AMe ovyoupoyspe T 4,
M 9§ N vy ioo (nsedijmep v6 M w00 A voismhdi-
“a1ov dove, ovvouporege O o A, M vot A iovl ve-
-ggamAdoe , Lovi 0t xel w0 N o0 A vevparmAdocoy:
‘ovvapporege dos ¢ M, A 16 N ioe doviv. Alia
v ZO viv 4, M psifoy oviv ) vo ZO dga 106 N
- 1) Quae uncis inclusimus e Cod. a. Peyrardus addidit.

' Potevant tamen egregie abesse , aut certe saltim unsque ad voe
cem. zezpanldoiov lustrationis caussa adiici.

PROFPOSITIO VIL - c
Rob. Simson. in nota ad hanc propositioniem. primo ex-



irnzn QUINTUS. ‘ 111

HO ipsius EB, ipsa vero K ipsius I'; et sumatur
/ipsius 4 dupla quidem A, tripla vero M, et deinceps
. una malor, quoad sumpta multiplex fiat ipsius 4 et
pnm0\ maior ipsa K. Sumatur, et si N quadrupla
ipsius 4, et pnmo maior ‘ipsa ‘K.

Quoniam igitur K primo minor est quam N, non
erit K ipsa M minor. Et quoniam aeque multiplex
est ZH ipsius AE ac HO ipsius EB, aeque igitur
multiplex est ZH ipsius AE ac ZO ipsius’ AB (V.
1.). Aeque autem muliiplex est ZFH ipsius AE ac
K ipsius- I'; aeque igitur multiplex est ZO ipsius
.AB ac K ipsius I'; ipsae ZO, K igitar ipsarum 4B,
I’ aeque multiplices sunt. Rursus, quoniam aeque, est -
multiplex HO ipsius EB ac K ipsius I'y EB autem
aequalis I; aequalis igitur et K ipsi HO. Sed K
ipsa M non est miner; non igitur est @ minor quam
M. Maior autem ZH ipsa 4; tota igitur ZO utris-
que simul 4, .M maior ¢st. Sed utraeque simul A,
M ipsi N sunt aequales, (quandoquidem 3 ipsius A
est tripla, utraeque autem simul 4, M ipsius 4 sunt
'quadruplae, est vero et N ipsius 4 quadfupla, utrae-
que _simul igitur M, A ipsi N aequales sunt, Sed
Z0O ipsis 4, M maior est); ZO igitur ipsam N su-
perat, K vero ipsam N non supgrat, Et sunt Z0O,

plicat, car demonstratio in texta graeco obvis non edlem con-
structione pro utrogue casu, quem habct, uti potueric; iurve
deinde illud potissimum ineptum esse dicit, quod utroquw
casu magnitudo X demonstrationi iwsertd sit, guae nulli ali:
Tei inserviat, njsi ut demonstr tio prolixior fiar, Denique ad-
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vnmegeyee, vo 08 K vo0 N ovy vmegéyrt. Kal dowe
2d ptv ZO, K wiv AB, I lodng noldemldow, vo
Ot N vov 4 dhho 6 &wvys smordamidotoy: w0 AB doa’
moos ©0 A peifova Aoyov s fmeg vo I' mgog to A

./l.s'yw & ove xat vo AJemgos vo I ysl{owa Adyoy
yee, ynep v0 A mwoog w0 AB. -

Ty 70:9 aUTGY ReTaoREvasIivTOY, o,uow)g deifo~
pev, 6ve w0 utv N w00 K Umegéyer, w6 8 N vov
Z6O ovy vmepeyst. Koai 20te v6 uiv N vot 4 mod~
Aastdaciov, vo 08 Z6, K viv AB, I’ édMe & &rvysy
lodxug moldenldaier 6. 4 doa mpog v I’ psifova
Adyov e, fmep o A moos vo AB.

"Aid 8] vé AE wov EB usifov fovet w0 O
#evrov 16 EB noidenidactalouevor &orar stovd wov
4 peifov.  Ienollandaoiiodn, nai dotw v0 HO mod=
Aumhaotoy udv o EB, utilov 0% vo¥ A4 xoi doa-~
wAaowy fote vo HO w00 EB, zocavrastAdotov ys-
yovétw xai o utv ZH <o AE, 70 0t K vov.- I
‘Opolns 07 Jeitouer ovc va ZO, K riv AB, T
loanig éovl moAdemidowe. Kal eldzpdn duolvg vo N
goldamiiotoy uiv vob A, npurwé 8 weilov vou ZH-
were nadw 1o ZH zov M po) éducooy elvar, peilov
8t 16 HO w09 4 ohov doe w0 Z6O viy 4, M vov-
véort voU N vmegéyee, v0 08 K o0 N ovy vemegéysts
dit, ‘esse etiam tertium casum specialéx_n, cuius mentio non
facta sit in demonstratione, nempe .si AE in primo, aat. EB
in secundo casu maior sit quam 4, in quo sumendae sint

" quaevis Ipsius AE et EB aequemultiplices, v, c. duplae ipsas
vam. (Quin deest etiam alius adhuc casus generalis. Cagus
"enim, quos .graccus textus habet, sunt 1) si (IE(EB‘Z) si
AE>EB, At potest etiam esse 3) 4E==EB.) Ex his omnis
bus Simson. céncludit, Theonem. aut alinmggeometriat non

.
[
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K ipsarum 4B, I' aeque multiplices, N “vero ipsius
A4 alia utcunque multiplex; AB igitur ad 4 maiorem
rationem habet quam [I' ad 4 (V. Def. 7.).

Dico autem et 4 ad I’ maiorem rationem habere,
quam 4 ad AB. -

Iisdem enim constructis, similiter ostendemus, N
superare K, ipsam vero ZG non superare. Et est N

~ quidem ipsius 4 multiplex, et ZO, K ipsarum 4B,

I’ alise utcunque aeque multiplices; 4 igitur ad T
maiorem rationem habet quam 4 ad 4B (V. Def, 7.)

Sed sit 4E wmaior ipsa EB; minor -£B multipli-
cata, erit aliquando ipsa A maior. Multiplicetur, et
sit 1O multiplex ipsius EB, maior vero ipsa 4 et

~quam multiplex est HO ipsius EB, tam multipléx

fiat ZH ipsius AF et K ipsius I.  Similiter osten-
demus ZB, K ipsarum 4B, I' aeque multiplices
esse. Et sumatur similiter N multiplex ipsius 4,
primo autem maior ipsa ZH; quare rursus ZH ipsa
N non minor erit, maier  autem HO ips:i d; tota
igitur Z© ipsas A4, M, hoc est N superat, K vero
ipsam N non superat, quandoquidem ZH quae maior
est ipsa HO, hoc est ipsa K, non superat N. Et
satis perimm propositionem hanc vitiasse. Quamvis aurem
haec Simsonis reprehensio satis iusta esse videatur, et facile
esset, superfuam illam magnitudinem X o‘demonstratione eli-
minare,, noluimus tamen e mera coniectura fextum corrigetes
Cacterum Rob. Simsonis demonstratio simplicior omnino est,
et omnes casus simul complectiur. Ea symbolice expressa
ita habet: si AD B, erit AtCD>B:C, et C: B>C:A. Nemps,
si magnitudinim '(A—-B) » B, ea: quac non maior est altera,
Euclid. Element. P. IL ’ H
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> ’ - - .

éngedrmep xab 10 ZH peifov 6v 100 HO, vovréov:
1y . - ’ 3 ’ PR N ’

w0 K, w00 N ovy vacoiyst. Keai wcatrwg xeraxo-

lovSedveee Toig inuvae stepaivopev Ty anodefiv.
Tuv doo avicwy, xui T €81 S

NPOTAZIZ ¥

1
T meds o wtre oy «vrdy Jyovta Aoyov, ioe
o /; 3 o ) LSS . y 8 »,
aAljlots ZoTic xal 71QOS. ¢ TO OUTO TOY QUTOV £yl
Aéyov , éxeive iow allrhots aviv. :
Eyéra ydp indvegov viv A, B mgos vo I' zoy
LI ’ ’ [ » Ty v ~-
ovToy Aoyov: Afyw ove ioov foti wo A vw B.
"El ydo pi}s ovx dv ixavegev viv A, B sigdc vo
T w0y avrdy elye Aoyov: &ypec di ioov dgw dovd %0 A
v B.
Eyefm d"n wadey w0 I' moog émx'zegov wv A, B
Tov aUTov ACyov* Aéyw ove ioov éott 16 A.1g B

sit; ?C, sumantur 2(A—B), et 2B, vel generaliter m(A—B),

mB: sin autem magnitudinum (A——.B), B ea, quae non ma-

jor est altera, sit <C, sive ea sit (A—B, sive B; erit ali- h

quando aliquod eius muliiplum m maius quam C, nempe vel
m(A~BY>C, vel mB>C. Et quum multiplum m eins, quae
non maior est altera, ponamus > C, erit idem multiplum al-
terius tanto magis pariter >C, i. e. erit semper tam m(A—
B)>C, quam mB>C. Sit deinde omnibus casibus nC illud
multiplum magnitudinis €, quod primo mains est quam mB,

nempe sit nC> mﬁ,_at (n-si)ijB, vel mB‘—;—(n-—l)C,

erit, ob m(A—B)>(‘ m(A—B)=mB>nC i. e. mA>nC.
Quum itaque mAD>nC, at mB<nC, erit ex . V. Def 7.
ALECSB:C, et C:B>C:A, .
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similiter ut in iis, quae ante diximus, absolvemus de-
monstrationem. Ergo inaequalium etc.

PROPOSITIO IX (Fig 319)

Quae ad eandem eandem habent rationem, aequales

inter se sunt; et ad quas eadem eandem habet ratio.

nem, illae aequales inter se sunt.

Habeat enim utraque ipsarum 4, B ad I" eandem
- rationem, dico aequalem esse .4 ipsi B.

'8i enim non, non utraque ipsarum 4, B ad I’
eandem . haberet rationem (V. 8.), habet autem ; ae-
qualis igitur est 4 ipsi B.

Habeat autem rursus I' ad utramque .4, B eandem
rationem ; dico aequalem esse 4 ipsi B. .

PROPOSITIO IX.

Magis explicite hanc proposmonem Rob Slmson., et ad
eius exemplum Playfair, ita fere demonstrat, 1) Si A:Ce
B:C, erit A=B. S8i enim non fuerit A==B, erit alterutra
earum aior altera v. ¢» A>B. At tum, ut in proposititione
praecedente, duo numeri m, n possunt inveniri, ita ut mA
>nC, at mB<nC. Quum vero ponatur A:Cc=B:C, erit
(V. Def. 5.),-quoties mAD>nC, etiam mB>nC. Erit jtaque
simal mB>nC, et mB<nQ, quod fieri nequit. Nequit ita-
que esse A> B, et similiter mec B> A, itaque A== B. Pariter
.8l C:A=C:B, vel simili ratione immediate demonstrabitur,
nt Nr. 1. esse A=B, quod Rob. Simson, fecit, vel, ut Play-
Fair. docuit,” ope inversionis ex Prop, B (vid. Exc. ad hunec
librum) concludetur A: Cs=B:C, unde res redit ad Nr. 1.}

S

Ny
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E: ydo u1}, ovx év vo I' mpoe éxavepov wiy A,
B vov evrdy &lys doyov: Eyee St icov doo dovl vo A
v B, Td doo mgog vo avve %al vo &%,

\ HPOTAZ1Z i .

Tiv mgos v0 avvo royov &ydvray, 16 To¥ ,ue:'g‘ovd
Aoyov Hov, xeivo peiloy fovw. Ilgdg 6 8¢ v0 ow'ro
peibove loycw exet, eivo QhazToy ZoTw.

"Eyésw ydo v0 A ngog o I' psifova doyov, fnsg
‘20 B mpog vo I Aéyw ove peifov éove w0 A voi B.

Bt ydg iy, 7voe ioov foti 16 A vg B, 4 eo-
eov. loov piv ovv ovx fovt v0 A v B, éxdvegov
,yde dv wiv A, B ngog w0 I' 2dv avzoy siys Aoyow.
Ovx ¥ 0%, ovx d’ga igov Zoti w0 4 v B. OUd
,m,w elaoaov gore w0 A 00 B, v A yag aw ngog
0. I' wov slaooova etxs Aoyov 7imegp vo B mpog vd
I. Oox Ha 8%, ovx Goo Ehacody &ove ©0 A voi B.
"Ebsiydy .0t ove. ovd‘é ioov , ,uu{,‘oy aga éovi vo A
700 B.

Exefm o sy wd T ngos 76 B psilove ).oyov
yneg 10 I' mgds 0 A Aéyw ove dlaoooy ove wo B
700 4. '

Ei ;«xg ] ; ot toow Sow/, 7 ,ueté‘tw. “Iooy piv
ovv ovUx éove 90 B v A, vo I yde dv meos éxdre-
eov 20y A, B wov avzoy elys Aogyov. Ovx &yec O%,
ovx dgo ioov &vl 0 A v B. Ov 8 wiy usitov
2ove 26 B w06 A, v6 I ydp dv ngds vo B &docoves

. PROPOSITIO . X '
Rob, Simson. ad banc propositionem observat: ,,Ea, quae
| huius propositionis demonstratio exhibetur, in editionibus
gracois et latinis aliisque, logitima non est. Verba ‘enim:
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Si enim non, non I' ad utramque ipsarum 4, B
eandem haberet rationem (V.8.); habet autem; aequa-
lis igitur est 4 ipsi B. Quae igitur ad eandem etc.

PROPOSITIO X. (Fig 320)

Magnitudinum ad eandem rationem habentium, quae
maiorem rationem habet, major est; ad quam autem
eadem maiorem rationem habet, minor est. I

. +Habeat enim A4 ad I"' maiorem rationem, quam B
ad I'; dico maiorem esse A ipsa B.

Si enim nou, vel aequalis.est A ipsi B, vel minor.
Aequalis autem non est A ipsi B, utraque enim ipsa-
rum 4, B ad I' eandem haberet rationem V. 7).
Non habet vero; mon igitur aequalis est 4 ipsi B.
Sed neque minor est A ipsa B, nam 4 ad I" mino-

‘rem haberet rationem quam B ad I' (V. 8.). Non
habet autem, non igitur minor est 4ipsaB. Ostensa
antem est neque aequalis, maior igitur est 4 ipsa B.

+

’

Habeat autem rursus I’ ad B maiorem rationem
quam I' ad .A; dico minorem esse B ipsa A.

Sienim non, vel aequalis est, vel maior. Aequalis
quidem non est B ipsi 4, nam I ad utramque ipsa-
rum 4, B eandem haberet rationem (V. 7.). Non
habet vero, non igitur aequalis est A ipsi B. Sed
neque maior est B ipsa 4, nam I' ad B minorem ra-

maior eadem sive aequalis, minor de magnitudinibus et ratjo-
nibus diverso prorsus sensu dicuntur, pt ex Def. 5. et 7. hu-
ius libri patet. Ope igitur harum examinemus demonsu‘}uio-
nem propositionis decimas, in qua vis ratiocinii haec est: si
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Aoyov elyev fmsg moos v0 A. Ovx #yee 6%, ovx Gox
peilov éove ©0 B vov A. "Edeiydy 8¢ ove ovdt ivow,
¢hucooy dow éoti 10 B vo0 4. Tuy dge meds ¥0
avTo , xel T kg,

.

. NMPOTAZIZ w. .

Oi i avte Adyor oi guirol, uel dAdjhows sloly
of avrol. ,

"Eorwoay yop we piv 06 A nede v6 B ovrug 18
I ‘ngoc 70 4, vg 0 w0 I mgds 70 A ovzag 70 E
ngog w0 Z- ).s'yw ot Zotly ug 1o A neo‘g 70 B ov-
twg 10 E spoe 7o Z.

Eu'r]q)a‘)w yeo tov uiv A, I', E icdwg no).).u-’
sAeoiw vd H, @, K, vwiv B, 4, Z diko d e'wxsv .
oot mordasthacte v¢ A, M, N.

Kai énmei Zovwv wg 10 A sipog v B ovtwg w6 I'

© wooe w0 4, et eidymrae vy piv A, T iodnig ok~
Aosidewe vd H, O, vav 0t B, 4 éle & &rvyey iod-
nig - worhenddow vd A, M &l doa vmsgéysl v H
v00 A, vmegéyse xet vo O vov M- %ol &l icov, loov:
- wat & ey, fevvov. Ilddw, nel dovy we vo I
" 7190¢ v0 A otrwg vo E meds ©0 Z, nai sidymrar vav
ptv I', E iocdng soddanidoe v¢ @, K, rav 6t 4,

fuerit 4=B, foret A:I'=B:I, unde sumtis ipsarum A, B
quibuscunque aequemulti;‘)]icib‘ns, et sumta guavis muliiplici
ipsius I', si multiplex ipsius 4 maior [uerit multiplici ipsius
I, erit (V. Def. 5.) multiplex ipsius B maior eadem multi-
plici ipsius I. Sed, quoniam ex hypothesi 4:F>B: T,
erunt ex V. Def. 7. quaedam ipsarum 4, B aequcmuluphces,
et quaedam maltiplex ipsius I’ tales, ut multiplez ipsins 4
maior sit multiplici ipsius .T', at muitiplex ipsiug B nonmaior
‘sit multiplici ipsius I'; haec autem propositio directe repugnat
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tionem habex_-et qﬁam ad A4 (V. 8.). Non habet vero,

‘non igitur maior est B ipsa 4. Qstensa autem est

rieque aequalis, minor igitur est B ipsa 4. Ipsarum’
igitur ad eandem etc. -

PROPOSITIO XL (Fig. 321.)

Quae eidem eaedem sunt rationes, et inter se sunt
eaedem.
Sint enim ut 4 ad B ita I" ad 4, ut vero I' ad

A, ita E ad Z; dico egse ut A,ad Bita E ad Z.

Sumantur enim ipsarum A, I', E aeque milii-
phoes H, 6, K, ipsarum vero B, 4, Z ahae uL-
cunque aeque multiplices £, M, N.

Et quoniam est Ut 4 ad B ita I' ad 4, et sumptae
sunt ipsarum A, I' aeque multiplices H, ©, ipsarum
vero B, A aliae utcunque aeque multiplices .1, M ;
si H superat ipsam A, superat et @ ipsam M; et si

. aequalis, aequalis, et si minor, minor (V. Def. 5.).

Rursus, quoniam est ut I' ad A ita E ad Z, et sump-
tae sunt ipsarum I, E aeque multiplices @, K, ipsa-

- mm vero 4, Z aliae ntcunque aeque multiplices M, B

praecedenti, quare .4 non est aequalis B. Pargit demonstratio
»sed neque minor est 4 quam B, haberet enim A ad I’ mi-
norem rationem, quam P atqui non habet minorem, non

“igitur 4 minor est quam B.* Hic dicitut : haberet  ad I

minorem rationem qyam B ad I, sive, quod idem est, ha-
beret B ad I’ maiorem rationem quam £ ad I", hoc est (V.
Def. 7.) forent quacdam ipsarum B, A aequemultiplices, ‘et
quaedam dpsius 7' multiplex talis, ut muliiplex ipsius B maior
sit mﬁltipii’ci ipsius I’y at multiplex ipsius 4 non miior sit
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Z dMea @ Ssvyey igaxig worhamrdoin s¢ M, N- &

I

doo vnsgéyss 0 G vo0 M, vmegéyee ol 10 K 109

3

N- xut st foov, {ooy* wal & fhacoav, &.cocov. "Aile
& Unegéyes 10 @ voi M, Vmegiyes xal wo H vov A
%ol & igov, ooy xal 8 Elavvov, Elavrov: were wok
sl vwepiyee vo H vov A, vnepéyse xai va K wov N-
xai & isov, ioov: xal & élavvov, fAavvoy. Kui 2ove
v¢ utv H, K wiv A, E iodxeg swoddasrdoe, wo &
A, N wav B, Z dlda & &vyey ioaxeg nollanddos
Yorv dgu &g vo A sigde w6 B ovrwg 6 E mdg va
Z. Qi dou t6 avtd , xal 1e .

IITPOTAZIZ (f.

‘Edv 1 onosaoly pepédy dvdloyov: v we &
Tay ifyovuévay weog & Tuv émouiver, oUTwg ETAYTE
vd Zyovpsve mods dmevre vd Endmeva.

"Eovwoay omosaoty peyédy evdioyov, vd A, B,
I, 4, E, Z, oc v6 A npog t6 B otrwg vo I' mgds
s0 4 uul vo E meog vo Z+ Aéyw dve lowiv wg w0 A
700s To B oihwg s¢ A, I, E mgos vd B, 4, Z.

E: lr(pﬂw yag tév piv A, I, E lodng mwolla~
swlaore vd H, @, K, vov 0t B, 4, Z élie & &~
yev iadxis moldemwhcoie v A, M, N.

multiplici ipsius I, et ostendendum fuit, hoc nunguam con-
tingere posse, si sit A£: 1> B:I'; demonstrandum igitur fuit,
in hec casu multiplicem ipsius 4 semper superare mualtipli.
cem ipsius I', si-aequemultiplex ipsius' B eandem superet; hoc
enim ostenso, manifestum esset, non posse esse B: I'}A:I‘,

h. e. non posse esse 4= I'<B: I Minime autem hoc ostensum

,esk in demonstratione propositionis decimae, sed, si decima
demonstrata esset, 1mmedxate ex ea deduci posset, verum sine
eius ope non facile idem ostendetur ut demonstrationem ten-
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N; si superat @ ipsam M, superat et K ipsam N;
et si aequalis, aequalis; et si minor, minor (V. Def.
5.). Sed si superat @ ipsam M, superat et H ipsain
A ; et si aequalis, aequalis; et si minor, minor; quare
et si superat H ipsam 1, superat et K ipsam N; et
8i }equaus, .aequalis; et si, minor, minor. Kt sunt
H, K ipsarum A4, E aeque multiplices, 4, N vero
ipsarum B, Z aliae utcunque aeque multiplices ; est’
igitar ut 4 ad B ita E ad Z (V. Def, 5.), Ergo
eidem etc.

PROPOSITIO XI (Fig. 322)

'Si sint quotcunque magnitudines proportionales, erit
ut una antecedentium ad unam consequentium, ita.
omnes antecedentes ad omnes consequentes:

Sint quotcunque magnitudines proportionales A,
B,I's4,E,Zyut dad BitaTad d, et E ad
Z; dico esse ut 4 ad Bita 4, I’y E ad ipsas B,
4, Z. : ;

Sumantur enim ipsarum 4, I', E aeque multipli.'
ces H, O, K, ipsarum vero B, A4, Z aliac utcunque
aeque multiplices 4, M, N.

tanti patebit. Quare demonstratio decimae legitima uon est.
Videtur autem is, qui demonsirationem decimae, quae iam
babetur, posuit vice eius, quam Euglides vel Eudoxus dederas,
deceptus fuisse transferendo id, quod manifestum est magm’m-
dinibus ad rationes, magnitudinem sc. quamvis non posse si-
mul maiorem et minoremn esse alia. Quae eidem aequalia, et
inter se sunt aequalia, axioma est maxime evidens, si de
magnitudinibus intelligatur, Euclides autem eo non utitur ad -
ostendendum, rationes, quac eidem rationi suat eaedem, inter

’
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Kai 2nel 2otev aig 76 A mwpog 6 B ovwwg w6 I
7gos 76 4 xol v E mgoc w6 Z, el eidynrac vov
‘uw 4, I', E t’aamg mworomhdaie v H, O, K,
wiv & B, 4, Z dhie & éruyey lodnig modlomdaoee
v A, M, N & doo vmegéyse v0 H vo0 A, vmeg-
yet xal 70 O vod M, xpi w0 K vot N* xal sl ioow,
ioov: nel & Flaooov, Jiecooy. “JSlove el el vmep-
éee 90 H v0v A, vnegéyse %l vd H, @, K vy
A, M, N* ucl ¢l loov, ioa* xai el §Aaccov, Bluooove.
Kut éove w0 gty H zal vd H, O, K 700 A xei vav '
A, T, E iguxig noManddoww Ensidjnee dv o omo-
geovy pueyédy omocwvoiy peyedev icwy To whijdog,
&nuctov Exdorov lodueg ‘wollamAdan , Soanidody doTs
Ev dv ueyeduv évog, tooovtamdoie fovar xel ve
ndvee TGy waviev. A vd avre O xei vo A xal
v A, M, N zov B xal viv B, 4, Z lodms Eovl
noAdamddoee: fovey o':'ga wg v6 A mgog 7o B, m'J"twg
‘7¢ A, I’y E ngog v¢ B, 4, Z. Eow o 7 omo~

oooty , %ol Td £59g.

NPOTAZIZ 4.
"Edv mg@roy ngo¢ devregoy Tov avrdy &y Aoyoy
wui voivoy meog wévagrov , Toitoy dk ngog TéTagroy
fiettora )oyov &y weg miunvov fipog Exvove Aed
_mpatov 100 devregoy meilove Adyov et fmep mép-
qTTOY 7Q0S FATOV. ‘ ~
Hovwoy piv yag w0 A ngog é‘emegov 70 B oy
avTéy. Eyérw Aoyov xal voivov vo I' pds Tévagroy To
4, voivov & w0 I' mpos révagroy vo 4 pe'love Ao-

" se easdem esse, sed hoc explicite demonstrat in V. 11, Hine
Simson. aliam Prop. V, 10. demonstrationem dedit, quam
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Et quoniam est 4 ad B ita I'ad 4 et E ad Z,
et sumptae sunt ipsaum 4, I', E aeque multiplices
.H, @, K, ipsarum vero B, 4, Z aliae utcunque
~aeque multiplices .4, M, "N; si H saperat ipsam _,
superat et @ ipsam M; et K ipsam N (V. Def. 5.);
-et si aequalis, aequalis; et si minor, minor. Quare
et si superat H ipsam ., superau. et H, O, K ipsss
A, M, N; et-si aequalis, aequales; et si minor, mi-
nores. Et est H quidem et H, @, K ipsius A et
ipsarum A, I’y E aeque milltif)lices; quoniam si sint
quotcunque magnitudines quotcunque nlagxxim(linum
dequalium multitudine, singulae singularum aeque mul-
tiplices, quam multiplex est una magnitudinum unius,
tam multiplices erunt et omnes omnium. Ex eadem
ratione et 4 et A, M, N ipsius B et ipsarum B,
4, Z aeque sunt multiplices ;~est igitur ut A4 al B,
ita 4, I'y E ad By, 4, Z (V. Def. 5.). Sn igitur

sint quotcunque etc.

PROPOSITIO XIL (Fig 323.).

Si \prima‘ ad secundam eandem habeat rationem
quam tertia ad quartam; tertia autem ad quartam mas
iorem rationem habeat quam quinta ad sextam; et
prima ad secundam maioremn rationem habebit quam
quinta ad sextam. '

Prima enim A ad secundam B eandem habeat ra-
tionem quam tertia I' ad quartam 4, tertia vero I ad
quartam 4 maiorem rationem habeat quam quinta E

candem esse cum ea, quam Euchdel vel I‘.udoxus dedérat,
nullus dubitat quum ex 1psa definitione maioris rationis V.
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yov Yéro Gmep miumvov w6 E mgds &xvov ve Z:
Aéyw v wal wgdivoy v A mdg Sevrsgoy 70 B psi-
{ova Adyov &Eer Tmeg mépmrov vo E mods éxvoy vo Z

"Enel ydp vo I' moog v0 A psilove Acyov e
7nep v0 E spog v0 Z love vivd vav uiv I, E ica-
wg moddanddoie , vav O Ay Z & & Frvysy loame
moMasthdoie, el vo ptv vov I' modlamwAasoy vrep-
éyse vo¥ w0 A morlamluciov, 7o 8¢ vov E molde~
mwhdatoy vou vo¥ Z mohdamhaoiov ovy vmeeéyst. Ei-
Modo, xai fove waov piv I', E iodug mordamhdote
v H, O, vwiv & 4, Z dite & &vyev loeng mwod-
lemddoe vé K, A, dere w0 piv H ot K tmeg-
épsv, 76 8 @ wov A i} vegéye uei doamdaoy
pév ot w6 H w06 I', vocuvrasddotoy ¥ote xal 7o
M vo0 A+ doemhdooy 0% v K 106 A, vosevrasid-
oy forw xet 0 N zov B. . ’

Ke! nsl domiv we 10 A mpog T B olrwg w6 T
7pog 70 A, xpt silymron vav piv A, I lodxig sol-
mamhdoe v¢ M, H, wév 8 B, 4 éla & &ruyey
fodug mordemhdowe v N, K+ & doe vmegéyst v M
300 N, ;v‘negéxu xat 10 H vov K- wot & icov, icov,
%ol el Shacoov, ¥Aecoov. ‘Twepiyer 0t 70 H v0v K-
7. breviter et directe ostendatur, Ita autem habet: si 4: T
>B:I, est 4> B pariterque si‘ I:B>I:4, erit' BLA.
‘8it enim™1) A:I'_}B:I': eruntque (V. Def. 7.) guaedam
ipsarum 4, B aequemultiplices;, et ipsius I' quaedam multi-
plex, ita ut maltiplex quidem ipsius 4 superet-muliiplicem
ipsius. I', multiplex vero B non superet eandem. Sumantur,
et sint ipsarum 4, B aequemultiplices m4, mB, ipsins vero

;ﬂ

I multiplex sit nI', ita ut m4>nl’, at mB < I ]i“st igitur
mA>mB, adeoque A>B (V. Ax. 4.). Sit 2) I':B>T: 4,
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ad sextam Z ; dico et primam A ad secundam B ma-
iorem rationem habiturarh esse quam quintam E ad
sextam Z. , )

Quoniam enim I' ad 4 maiorem rationem habet
quam E ad Z, sunt quaedam ipsarum I’y E multi-
plices, ipsarum vero 4, Z aliae utcunque aeque mul-
tiplices; ita ut ipsius I' multiplex ipsius 4 multipli-
cem superct, ipsius vero E multiplex ipsius Z mul-
tiplicem non supcret. Sumantur, et sint ipsarum T,
E aeque multiplices H, O; ipsarum vero 4, Z aliae
utcunque aeque multiplices K, 4 ita ut H quidem
ipsam K superet, ipsa vero @ ipsam A non superet ;
et quam multiplex est H ipsius I'y tam multiplex sit
et M ipsius 4; quam vero multiplex K ipsius 4, tam
- multiplex sit et N ipsius B.

\

Et quoniam est ut .4 ad B ita I' ad 4, et sumptae
sunt ipsarum 4, I'" deque multiplices M, H, ipsarum -
vero B, 4 aliae utcunque aeque multiplites N, K
si superat M ipsam N, superat et H ipsam K; et si
aequalis, aequalis; et ei minor, minor (V. Def. 5.).
Superat autem H ipsam K, superat igitur et Mipsam

erit BL 4. Erunt enim (V. Del 7.) quaedam nl', mB, m4
talia, ut nI'>mB, at nf'j
B8<4 (V. Ax. 4.). Atque iam, demonstrata V. 10., ut porro
observat Rob. Simson., facile demonswabitur ea propositio,
quae in vulgari eius demonstratione tacite supponitur, Nempe,
si 4:I'>B:I', et sumantur uicunque m4, mB, nl', sitque
mB>nl, erit etitm mAD>nl. Nam ob A4: I'>B: T, erit
(ex V. 10.) 4> B, adeoque mA>mB, unde, si mB>nl,
tanto magis erit m4>n [l

mA ,-adeoque erit mB<mA, et

+

.
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vaepéyer oo xai 70 M 100 N. 16 8% O 106 A ovy
Gstepiyer wal €ove v@ piv M, O wiv 4, E lodug
nolhanldoe, va 08 N, A wiv B, Z dle & érvyev
ioureg modianliaie o doe A mede w0 B ueilove
Aoyov &yer jnsg 10 E ngos vo Z. 'Edv doa ngdvoy,
xoi vd E5rc.

nNPOTAZIZ .

"Edv moutoy mog detregov vov avrow Fy Aoyov
xal ToiTOY TQOS TéTeprov, To 0% moBTOY To¥ TEiTOV
peiloy 4 xai 10 JsUTegoy voU Terdgrov pekjov forar
»ay iGov, ioov* xdv Elecoov, haccov. ‘

Hodroy yap vé A mods dsvrepoy w6 B vov av-
Tov yérw Aoyov xab vgivov vo I' wodg tévagrov vo
4, peilov -0t ¥ore 1o A 100 I’ Aéyw 6ve xul 56 B
T A peilov fovuw.

"Emei pio peilov éore vo A vov I, dhlo 8%6 évvye
péyedos 6 B w0 A dga mgoc %6 B usilove Adyoy
¥ fmeg vo I spoc w0 B. ."M2¢ & ©0 A meds 7o
B, oiitws vo I mgog 10 4 nai vo I dow mgog w0 4
phitove Adyov ¥ys fmep vo I' mgog v6 B. Ipos &
3} 70 av1d peilove Aoyov ¥yei, Eeivo fhavrov doviy
‘flavroy doe 90 A vov, B+ weve ueifov dom v B
voU 4. . '

'

PROPOSITIO XIL

Patet, hanc propositionem tum saltim Jocum habere, si
magnitudines, de q‘uibus' sernjo est, omnes sing eiusdem ge-
' neis. ’ _
PROPOSITIO XHL
Obs.. In versione latina, monente Rob. Simson., non
. N ’ o .
posuimus, ut in  graeco texiu est: ,et multiplex F superat
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N. Ipsa vero O ipsam\ A non superat; et sunt M,
@ ipsarum A4, E aeque multiplices, ipsae vero N,
A ipsarum B, Z  aliae utcunque -aeque muliiplices;
ergo 4 ad B maiorem rationem habet quam E ad Z
(V. Def. 7.). Si igitur prima etc,

PROPOSITIO XIV. (Fig. 324.)

Si prima ad secundam eandem habeat rationem:
quam tertia ad quartam, prima vero tertia maior sit,
et secunda tertia moior erit; et si aequahs - aequalis ;
et si minor , minor,

Prima enim 4 ad secundam B eandem habeat n- ‘
tionem quam tertia I" ad quartam 4, maior autem sit
A ipsa I'; dico et B ipsa 4 maiorem esse.

Quoniam enim maior est A ipsa I, alia autem ut-
cunque magnitudo B; ergo 4 ad B maiorem rationem
habet quam I" ad B (V. 8.). Ut autem 4 ad B, ita-
I' ad 4; et I' igitur ad 4 maiorem rationem habet. _
quam I"ad B (V. 13.). Ad quam autem eadem ma-
jorem rationem habet, illa minor est (V. 10.) ; minor
igitur 4 ipsa B; quare maior est B ipsa 4.

maltiplicem ipsius 4 otc. sed ad rem accommodatius: ita, ut
superet etc. Caeterum Simson hoc addit \

Cor. . Et.si prima ad secundam maiorem rationem ha-
beat, quam tertia ad quartam; tertia’ autem ad quartam ean-
dem rationem habeat, quam quinta ad sextam; similiter asten- -
detur, primam ad secunlam mawtem rationem habere quam
quintam ad sextam. (Ad hoc corothaitium facile illud redu-

citur, quod Clavius hic habet: si A:B=C:D, et C:D<E:F,
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. “Opoiwg 37 deifopev Sve ndv foov 3 ©0 A 16 I,
foov lovee xei ©0 B v 4 xdv ¥lacoov 9 w0 A vou
I', &iaoooy &ovoe, %ai v0 B w09 4. 'Edv doo sToW~
vov xal va &E7jg.

NPOTASIE &

Td péon woic woovzag mollasAaciole Tov cuvey
¥yee doyov, Myjpdévra xavdilyda.

"Eove yag loaxig mwolhanddowy vo AB voi .I' xal
70 4E o9 Z- }.sym ore Zotiv wg vo I' mpog vo Z
olitwg To0 .AB ngog zo AE.

"Ensl ydo lodug 20tt mollemidooy to AB vov
I xat vo AE vov Z- oo doe éoviv & 16 AB pe-
yédy ioe v I', vocavite xai &v vw AE ioa w9 Z.
Amenede vo piv AB &g va v I’ peyédny iow, ve
AH, HG, OB, vo 8¢ AE &ic v v6 Z ioe, vd AK
KA, AE- &ver 8y icov vo whjdos viv AH, HO,
OB v mipdst viv AK, Kd, AE. Koi énel ioa
éovi v¢ AH, HO, BB a¢ilylowg, &ove 0t xal ve 4K,
KA, AE foe aljhos: Eovw dga s vo AH meos
td 4K oitwg 3o HO ngo'g %0 K., xal v0 OB ngdg
v AE iouor dgo xel wg & vy 'r;yov,uwmw ngog
& Tav mo,uemmf oiras dnovie vd rynv/uva ngog
dnavre v éncuever dovwy dpo wg vo AH meos w0
4K otivws vo AB mpos 10 AE. “Isov 0% vouiv AH

erit et A:B<E:F. Alind autem,.quod Clavius addit, corol-
larium non huc pertinet. Habetur illud infra in appendice

Prop. &) : _ N

PROPOSITIO XIV.

Casus duos posteriores expréssis verbis ita demonstrat Rob.
Simson. Si A:B=<I4d, sitque A==T, erit 4:B=A:4 (V.



LYBER QUINTULS A 129

: Sumhter ostendemus et si aequalxs sit A ipsi I,
zequalem fore et B ipsi 4; et si minor sit A ipsa I
minorem fore et B ipsa . Si 1g1tur prima etc. -

PROPOSITIO XV. (Fig. 325)
Partes inter se comparatae eandem habent rationem
quam -earum aeque multiplices.

- 8it enim aeque multiplex 4B ipsius Iac AE ipsius
¥ ; dico esse ut =" ad Z ita AB ad AE.

~ Quoniam. enim aegue . multiplex ‘est 4B ipsius T’
ac. AE" xpsms ' Z; quotin 4B sunt magnitudines ae.’
quales ipsi I', tot sunt et in AE aequales -ipsi Z.-
Dividatur 4B in magnitudines ipsi 1" aequales. 4H, '
HGO, OB, AE vero in AK, Kd, AE ipsi Z ae~
quales; erit aequalis multitudo ipsarum 4H, HO, OB.
multitudini ipsarum 4K, K4, AK. Et.quoniam ae-,
quales -sunt AH s HB, OB inter se, sunt autem et
4K, KAy AE aequales inter se; est igitur ut AH-
ad 4K ita HO ad KA, et OB ad AE (V. 1.); erit.
zgltur et ut una antecedentium ad unam consequentivm,
ita. omnes: antecedentes ad omnes consequentes (V. 12.);:

est igitur ut -A}EI ad 4K ita 4B ad JE. Aequalis

%), adeoque F=zd (V. 9.). §it porra A: B=I:d, et sit 4
<I, ait I'>4, et, quoniam I':4==A:B, erit 4> per
cialun\ primum, qui est in textu graecd. . .
Coi. Glavius hoc addit corollarium : si 4: B=1I: 4, sit-
que B>e=x<d, erit et AD>=<T.. Quod breviter ita de-
monstrari potest. Si A :B==Ii1 4, erit et inverse (Prop.B. in
Euclid, Element, B, 2, -~ ‘
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16 I', w0 & 4K v4 Z- iouy dou ue w0 I' hg&g vo
Z ovrwe w0 AB wgog w0 4E. T aea pépn, xal
va éEg.

, IIPOTXZIS':;'.

"B wéooupe peyédn dvdloyoy 7, xal vedlaf
cwalo,'ov foraL.

Eznw wwoa(m ue;/h‘hy umx).oyov ;06 A, B, I',
4, d¢ 16 A node 6 B ovrwg 10 I meoe %6 4
Adyo ot xat dvadiaE avdloyov dovwv, ug %6 A meog
70 I’ oUtwe 7o B sigog o0 .

Eilpdw ydo tév piv A, B lodng noldamidoio
w E, Z, wv 0t I', 4 dhha & érvyey iodxig moh-
‘Aentddow vd H, O.

Kl imei iodug vl moldanicolor wo B wov A
xet 70 Z 100 B, vd 8¢ péoy vois woavtmg Nodda-

siAasiors 70y ovTov fyer Aoyov Axpdivie wevcAiydat

foew dgo 1 v0 A mgos 16 B oitwg ©6. E ngog zo
Z. 'L & w0 A npos 16 B otirug 26 I ngve ¢o A
xeb we dpe vo IT mpes 10 A ovews vo E npos vo Z..
e, 2nel v H, O wiv I', 4 loaxig ioti moldo-
-hdotas oty oo wg 1o I wooe v0 4. evreg to H
ngds 76 O. ‘Jlg & 10 I’ ngog 7o A ovrwg 30 E

Excarsn ad hunc librum) B: 4=4: F , unde ex V. 14. con-
stit propositum.
PROPOSITIO XV,

Obs. Per partes in hac propositione intelliguntur partes
alxquotae (cf. dicta ad V. Def 2) Aéaerit itaque haec pro-

positio’, esse A B._pA pB, vel P .::B:-A:B. Addi autem-
Vpotest, quod habet Pfeiderer, (Exposit. et Dilucid, libri V*
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autem AH ipsi-T', JK vero ipsi Z} est igitur ut r-
ad Z ita AB ad 4E.” Ergo partes etc,

PROPOSITIO XVI (Fig. 326.) .
Si quatuor magnititdines proportionales sint, et ale
terne proportioyales erunt.
. Sint gquatuor magnitudines proportionales .4, B,
P, 4, ut 4ad Bita I ad 4; dico et alterne proa.
portionales esse, ut 4 ad I' ita B ad 4. ° ’

Sumantur enim ipsarum 4, B aeque multiplices
By Zy xpsarum vero I’y 4 ahae utcunque aeque muls
tiplices H, O.

Et quoniam aeque multiplex est E ipsius A4 ac Z
ipsius B} paru:s autem inter se comparatae eandem ha-
bent rationem, quam earum aeque multiplices (V. 15.);
ergo ut 4 ad B ita F ad Z. Ut autem 4 ad B ita
I'ad d; ergo ut I' ad 4 ita E ad Z (V. 11.). Rur-
sus, quoniam H, @ ipsarum I', 4 aeque multiplices
- sunt} est igitur ut I' ad 4 ita H ad @ (V. 15.). Ut
autem I' ad A ita B ad Z; ergout Ead Z ita H
ad © (V. 11.). Si autem gquatuor magnitadines pro-

§. 45.), etiam ph‘tes aequealiquantas eandem rationem habere,
quam magnitudines ipsass Sit nempe p.R=—A, p.S=B, seu
R=$-A, s=~:;s, erit (ex V. 15.) R:S=pR :pS, vel R: 8=
A:B; pariterque ‘(ex V. 16.) R:S=mR:mS, seu R:S=
EA:EB’ tinde (V. 11.) 2A:"B=A:B.
P P p :

P
, PROPOSITIO XVL
Obs. Applicari-potest. kiaes propositio tantum , ubi em-

&
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npos 70 Z- xal we doe 10 E moog vo Z ovreg ve H
wigog 10 O. "Ecy 8 téoocpn peyédy avedoyov 7 vo
& spdivoy Tov Toitov peilov.q, xel 10 devregov voU
TevdeTov pellov &orar xav ioov, icov, xdv élacoov,

. #ragoov. Fi dov vnepiyer 10 E 100 H, vmepéyet xal vo

. Z 100 O xal &l igow, ioov: xel &l Earrov, Elarvoy. Kaid
dove vd ptv E, Z viv A, B iodug mollanddoia,
rd & H, O wiv I', 4 diie & irvyey loaxig nodda—
wmheotaer §ory dpo wg ivo A npog 16 I otitwg w0 B
swgos 1o 4. 'Edv doa védoage xel vd &Erg.

HPOTAZIE of.

VEdy ovyxsipeve ;asye#y owalo;/ov %, %os Slasge~
Siva avaloyov ieTat. .

"Eota ovyreipeve peyidy avidoyov wd AB, BE,
T4, AZ, vs ©6 AB mpoc o BE ovrwg vo I'd meog
20 AZ- Myo Gu aui Suugedivea dvdioyov Forac, ug
20 AE ngog 70 EB ovtwg vo I'Z mgog vo ZA.

‘Eikngdw yap vav uiv AE, EB, I'Z, ZA4 ilcd-
xig mordemdao: vd HO, OK, AM, MN- viv 8%
EB, Z4 ¢liw ¢ a’wyw igaxnes- no).lanlaom, ¢ KZ,
NIT.

Koi 2nel iqdutg dovl wouanlaotow 70 HO vov
AE xai v0' OK wov EB- iocxis doo. o7l mordamhd-
ooy 70 HO v09 AE #ci v0 HK 106 AB. Iodxie

- 8¢ dove moddamidowy 70 HO vo6 AE xal 16 AM

nes quatuor magnitudines sunt eiusdem generis. De corollario
ci vulgo adiecto \vide ad Prop. A, in Excurm ad hunclibram.

PROPOSITIO XVII..

Aliter haec propositio ita efferri potest: si quatuor magni-
tudihes proportionales sint, et prima earum maior est, quam
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+ portionales sint, prima autem maior sit tertia, et se-
cunda maior erit quarta; et si aequalis, aequalis; et si
minor , minor (V. 14.). Si igitur superat E ipsam H,
éuperat et Z ipsam ©; et si aequalis, aequalis; et si
minor, minar. Et sunt E, Z ipsarum 4, B aeque
multiplices, H, @ vero ipsarum I', 4 aliae utcunque
aeque multiplices; est igitur ut 4 ad I'ita B ad 4
(V. Def, 5.). Si igitar quatuar etc.

PROPOSITIO XVIL (Fig 327.)

Si compositae magnitudines proportionales sint, et .
divisae proportionales erunt.

Sint compositae magnitudines proportionales 4B,
BE, I'4, AZ ; ut 4B ad BE ita I'4 ad 4Z; dico’
et divisas proporuonales fore, ut AE ad EB ita I'Z .
ad Z/4.

Sumantar enim’ 1psarum AE, EB, T'Z, Z 4 se-

* que multiplices H0O, 6K, AM, MN; ipsarum vero
EB, ZA aliae utcunque aeque multiplices K,.., "NII.

Et quoniam aeque multiplex est H@ ipsius AE ac -
OK ipsius EB; aeque igitur multiplex est. HO ipsius
AE ac HK ipsius AB (V. 1.). Aeque autem multi-
plex est HO ipsius 4L ac AM ipsius I'Z; ‘aeque °

secunda, adeoque etiam (Prop. ‘A, _in Excarsu ad hunc librum)
tertia maior quam quarta: erit etiam excessus primae super
secundam ad secundam, ut excessus teriiae super quartam ad

" quartam, Cf. PHeiderer. 1. c. p. 21. ’
Cor. 1. Si quatuor magnitudinum A, B, C, D, binae
fuerint in eadem ratione, et prima A minor quam secusida -
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v0v I'Zy lodwg doa Zavl mollamAdeiov v¢ HK zov.
AR xai vo AM woi T'Z. iy, st loduig 0w
mwoldasthaooy vo AM voi I'Z xat v0 MN zov ZA.
ioaxtg doo fovt worlamddotoy v0 AM w00 I'Z xai ©0
AN w00 I'd. Iodxee & v moldemhdowr va. AM
100 I'Z %al 30 HK voi AR lodxng doa iovl molde~
siridaoy vo JHK wov AB wxai w0 AN vov f4° zol
HK, AN doa viv AB, I'd icaxg dovi sehlarrhaoia.
Hidw, Ene lodng Eovi mordamhdoey to OK wou
EB x¢t w6 MN oo ZA, v 0t wai v0 K= vov
ER ummg nollanlamov %l T0 NI 200 ZA* nei
ovvzedty ©o OF vov EB iodueg Zogl nollanlamov
xei v0 MII w00 Zd4. Kui énei éovy we vo AB ngog
70 BE otitwg vo I'd mgo¢ v6 AZ, %ok cidynvor vin
ptv AB, T'd ioamig moldemidoww v¢ HK, AN,
vav 8¢ EB, Zd4 dla & &vyev loduie modasid-
o v QF, MII & doa v‘negéxec vo HK vo0 OF,
vnega/u xai 10 AN vovt MII %ol & igov, ioov~ ned
& &avvov, &arvov. ‘Tmepeyivw (ﬁ‘] v6 HK vov 6,
xoi oy dopeipsdivios vou QK vmepéyse dow ol
'zo‘ HO w03 KE. "AM & v‘nege’yst v0o HK vov OF,
vnepéyse xal v AN voi MII- vnsqexsc doo xat 70 AN
t0U0 MI1, xal xo0tvo0 atpmge&ewog 2o MN vmgexsa
%l v0 AM o0 NII* weve & vgepéyer vo OH vov
KE, vnspéyes nai vo AM voi NIL ‘Opoing 87 Sein

- Eopey ot xav ioov 3 vo HO 6 KZ, icoy éovou xal

0 AM v NII' xdv &havvov, ¥gvvoy. Koi dove vd

B, adeoque etiam (Prop. A in Excursy) tertia C minor quam
quartp D ; erit etiam inverse (Prop. Bfin Excursu) B:A= -
D:C, ubi iam B> A, et D>C, adeoque B—A:A=D~-C:C.
Cf. Pﬂexdercl.l c P 23,

-
4]



{ o0,

LYBER QUINTYS. 138 -

igitur multiplex est HK ipsius 4B ac AM ipsius]I"Z

(V. 11.). Rursus, quoniam aeque multiplex est AM
ipsius I'Z ac MN ipsius Z4; aeque igitur multiplex
est AM ipsius I'Z ac AN ipsius I'4 (V. 1.). Aeque
autem multiplex erat AM ipsius' I'Z ac HK ipsius
AB; aeque igitur est mul;fplex HK ipsins AB ac
AN ipsius I'4 (V. 11,); ipsae HK, AN igitur ipsa-

“rum AB, I'4 aeque sunt multiplices. Rursus, quo-

niam aeque muyltiplex est OK ipsins EB ac MN ipsius
Zd; est autem et KX ipsius LB aeque multiplex ac

NII ipsius Z.1; et composita OF jpsius EB aeque

est multiplex ac MIT ipsius Z4 (V. 2.). Et quoniam
est ut 4B ad BE ita I'4 ad 4Z, et sumptae sunt

. ipsarum 4B, I'4 aeque multiplices HK, AN, ipsa-

rum vero EB, ZA aliae utcunque aeque multiplices
OGE, MIl; s superat HK ipsam OZ, superat et AN

“ipsam MII; et si aequa]is ’ aequalis'; et 3i minor, mi-

nor (V. Def. 5.). Superet au'ten\HK ipam OF, et

. communi ablata OK,, superat igitur et HO ipsam K2

Sed si superat HK ipsam OF, superat et AN ipsam
MI1 ; superat igitur et AN ipsam MII; et communi
MN ablata, superat et AM ipsam NII; quare si su-
perat HO ipsam K5, superat et M ipsam NIT. Si-
militer ostendemus et si aequalis sit HO ipsi K=, ae-

qualem fore et .AM ipsi NII; et si minor, minorem. -

Et sunt HO, AM ipsarum AE, I'Z aeque multipli-
cesy, K=y NII vero jpsarum EB, ZA aliae utcunque

Cor. 2. Generatim igitur, si duaé magnitudines inaes
quales A et B eandem mutuo habeant rationem , quam aliae
duae inaequales C et D: differentia quoque duarum priorum
erit ad earundem minorem, uti differentia dusrum posterio-

AY
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' yév HO, AM viv AF, I'Z iodxec molresAaoee ,
2¢ 0 K=, NI sov EB, ZdA dlie o efwysv iaamg
aoidemhdow oty dgo wg 76 AE smoog v EB ot
eoc 0 I'Z ztgog 70 AA- Etw doe oVyKEiLEYe , Xl
aa &g )
. HPOTAZSIZ w. A

"Edv. Sujoypéve peyédy oviloyov 77, wut cveze~
&évie aveloyov fovas.

" Eorw 6‘:397;;&91«» ysys..%] awloyov, 24 AE, EB,
IZ, Zd, o¢ 0 AE ﬂgog vo EB ovzwe ©0 I'Z
55008 70 Zd" Aéyw 6ve nui ovvredivry avedoyoy éavus,
ws w0 AB 9rgdg 20 BE m?rmc v I'd n@dc ve ZA.

Ei pdo wn Zomwv we w0 AB npog w0 BE otrwe
w' I'd ngog 10 Z4 Eovae wg 3¢ AB mpds %0 BE
ovzwg vo I'd, 1jvoe ueog &agoov vt To¥ 4Z, 1 eog

peifov.
' YEotw ngo'zsgov ngog slaoaov 70 JH KaZ dval
2otr wg vo AB- weds o BE obzwg w0 I'4 weog To
AH, cuyrsipeve peyidy dvdloyoy iovwv: acve o
Suqprpedivia eveloyov éover éovw doe og vd AE
ngos 0" EB, ovrwg vo I'H weos w0 HA, ‘Troxss-
zoe 8% xoi b¢ vo AE sigog vo ER ovrwe w6 T'Z mog
v Zd4 zai g dge vo T H sngog vo HdA otitwg v¢

rum ad ipsam minorem; vel etiam inverse (Proy.‘ B in Ex-
cursu), minor duarum priorum erit ad ipsarum differentjam,
uti.minor duarum posteriorum ad earundem differentiam. Bres
viter, si A: B==C:D), erit etiam dividendo

vel divisim A—B:B:=<C~D:D, sen B: A—B=D-: c-b

. vel B—~A:A=D-—~C:C, seu A:B-—A.—:CtD—C

Ct. Pﬁoxdeler L c.
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aeque .multiplices; est igitur ut AE ad EB ita I'Zad
Zd4 (V. Def. 5.). Si igitur compositae etc.

'PROPOSITIO XVIL (Fig. 238

Si divisae magnitudines proportionales sint, et com-
positae proportionales erunt.

Sint divisae magnitudines p‘roportlonales AE, EB,
I'Z, Z4 ut AE ad EB ita I'Z ad Z4; dico et com-
. pOsitas pmporuonales fore, ut 4B ad BE ita I'd
ad Z4.®
' Si enim non est ut 4B ad BE ita I. 2} ad Zd,
erit ut 4B ad BE ita I'd, vel ad minorem 1psa AZ,
vel ad maiorem.

Sit primum ad minorem A4H. Et quoniam est ut
AB ad BE ita I'4 ad 4H, compositae magnitidines
proportionales sunt; quare et divisae propartionales
erunt, (V. 17.); est igitur ut 4E ad EB ita TH ad
HA4. Ponitur autem é&t ut AE ad EB ita I'Z ad Z4;
ut igitur I'H ad HA ita I'Z ad Z4 (V. 11.). Maior
autem prima ['H tertia I'Z; maior igitur et secunda

PROPOSITIO XVIL
Obs. Ita sane satis breviter demonstraretur V. 18. dum-
modo sumere liceat propositis tribus magnitudinibus, quaram
duae saltim sint eiusdem goner\is, quartam semiper existere ipsis
proportionalem, Verum enim vero, quamvis Clavius id pro
sxiomate sumi posse censeret, dudum tamen Saccherius in
Euclide ab omni naevo vindicato p. 111. sq. indecorum huic

assumto naevum inesse confessus est, cui quidem mederi ille,
\
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I'Z spoe vo Zd. Meifov 8t vo srodvov vo I'H voi
zoivov voU I'Zr peilov doo %ol 70 devvegov vo H4
700 TevdpTov voU Z4. Al\d wat Eavrov, oseg Loviy
advrazor: ovz dow dotly wg 1o AB mwoos vo BE ov-
‘qug 10 I'd woog éhadooy Tov Zd. ‘(),um'wg &y dei-
Fouev, ove ovd ngos peisov ngog «vUT0 aga. 'Edy
goa duonéve xat vd E5ig.

« IPOTAZIZ &

"Edv ¢ W 0dov s1gog oAoy ov)"rwg apagediy ngdc
‘afpalQ(St}é’V, %ui 70 Aoumioy 7eo¢ %0 Aotmov Fovoe oig
Glov mpog ohow.

"Eotw pdo wg olov 76 AB moog o).ov zo I'4 ov-
Twg dyatpediv 10 AE mpog dpugedly w0 I'Z Adyw
oue nii domov 10 EB mgde Aoumov o0 Z4 over wg
ohov 7o AB mpog chov vp I'A.

"Ensi pug éovw e 16 AB sgog w6 I'd ovwug ©d
AE ngog 10 I'Z %ai valddé og v0 BA mpos 7o
AE olivge v 4I' mgog vo I'Z, Kol el ovyrsipeve
HeyEdy dva').oyév dove, Rl d‘twgsa‘}éwu a'vdloyov
dovae w¢ doos 70 BE npog w0 EA omwg 70 4Z nqoc
%0 AF not vaddak ,. wg 10 =E ngog 70 AZ ovywg

at ex Rob. Simsonis et Pfeidereri indicio jrvito prorsus co-
natu tentavit. In eo sutem cum Saccherio consentit Rob,
Simson. , haud legitimam esse, et a genio Euclidis abhorirere,
.quae vulgo in Elementis habetur, propositionis !iuius demon-
. stratianem, Nunquam enim, Euclidem aliquid in demonstra-
sione propositionis sumere, quod non prius ostenderit, saltim
quod existere posie, pon Pperspicuum sit; ope enimp proposi-
tionis incertae conclusionem ceitam clici non posse. Aliam
. itaque demonstrationem subsiituit Simson., quam, quamvis
* prolixiorem, legitimam et Euclidis genio magis -conformem
esse inde maxime concludit, quod, pariter ac Prop. 17 de-
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HA4 quarta Z4 (V, 14.), Sed, et minor, quad fieri
neciuit; non igitur est ut 4B ad BE ita I'J ad mi-
.narem ipsa ZA. Similiter utique ostendemus -neque
ad maiorem; ad‘ipsam isitur. Si igitur divisae ‘etc.

-

PROPOSITIQ XIX (Fig. 32%)

Si sit ut tota ad totam ita ablata ad ablagam, et
;eliqua ad reliquam erit ut tota ad totam.

Sit enim ut tota 4B ad totam I'J ita ablata 4E
ad ablatam” I'’Z; dico et religuam ER ad reliquam
Zd fore ut tota AR ad totam ['4,

]

Quoniam enim est ut 4B ad I'S ita AE ad I'Z;
et alterne erit ut B4 ad AE ita 4" ad I'Z (V. 16.).
Et quoniam compositae magnitudines proportionales
sunt, et divisae proportionales eryut (V, 17.); ut igi-
tur BE ad EA ita AZ ad ZI'; et alterne (V. 16.),
ut BE ad 4Z ita EA ad ZI‘ Ut autem AE ad

" monstratut ope Prop, 1. et 2. huius lxbn, ita in sua hac de-.
monstratione Propositionis 18, tum Prop. 5, tum uterque casus
V. Prop. 6. adhibeantur, quae quidem propositionis conversae
sint. primae et secundae, meque nlli prdpositiuni huius libri,
it eum punc habemus, demonstrandae inserviant, quin nulli
practerquam huic 18, inservire possint. Simsonis demonstratio,
quam breviiatis caussa symbolico expressam hic sistimus, haee

t.  Si fuerit A:B=-C:D, erit etiam companendo A--B:B
==C~+D:D. Sumantur enim aeque multipls quaecungue ma-
gnitudinuh\ B, D, pariterque magnitudinum (A+B), (C+-D),
v. ¢. mB, mD, m(A~-B), m(C~-D), paritorque aliae quas-.
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w8 EA moos o ZI. “S% 8t w6 AE mods vo I'Z

" otitmg vmoxerrar odov o AB mpos Gdev vo I'd xal

doewoy doe w0 EB modg Aownov AZ dover v olov
76 AB npdg Ghov 6 I'd. 'Eav doa 3 xal vd &Ee

HOPIZMA
Ket dnei siydy ¢ w0 AB mgos w0 I'd ovvwg

.70 EB mgos v0 Z4* xat dverddf ws v AB mods ¥

BE otrwg vo I'd mods v0 ZA cvyrsipeve doo pe-
789y dvidoydv Zovww. 'ESeiydy 8¢ we vq AB mgog
10 AL ovrwg vo AI' mweos 10 I'Z, xai iovww dve~
ovgéyuvee. Ex 87 vovrov gavegov, 6ve &y ovyxel-
peve peyédy dvedoyov 7, uei wvecreéwavye dvado~
yov &orur 1). “Qmep édee deilo.

v ! .

1) Tta hunc locum habent edd. Oxon. et Basil.,, cum qui-
bus teste Poyrardo consentit Cod. a. Peyrardus ex ingenio, -
ut videtur, locum ex Gregorii quoque sententia coh'uptini.
mum nec ope veterum exemplarium restituendum ita muta-
vit: %) el oi¢ 6 AB wpos 1e ['d ovrws o AE meos w0 I'Z
wol fvalldE s 1o AB mpos 10 AL ovrws 16 I'd moos o I'Z
ovyxelusva dpa ueyidn dviloydy orw. “ECsiydy 82 o v AB
weos 16 EB ovrws vo AT meos 1o Zd, rai éorw dvaorgéyavre
%. 7. A Quamvis autem fateamur, lectiouem receptam vitio-
sam esse et omnino corollarium "hoc non huc pertinere, neo
cius demousuationem, qua ad V. 16. recurritar legitimam
esse, quoniam ita coutra, ac res est, haec propositio tantum

‘ad quituor magnitudines etusdem generis f)ertinere videretur (CF.
1

Clavius, Rob, Simson., PHeiderer. ad hunc locum) noluimus

. tamen Peyrardi lectiones, nulla mscprorum auctoritate nixas,

in textum vecipere, praesertim quum vita vulgaris loctionis
hac raridne non tollantyr. Caeterum Edit. Basieensis aliud

"adhuc hic additamentum habet, quod, cum prorsus non hue
“pertineat, nec omuino ullius momenti sit, cum edd. Oxon,

et Paiis, omisimus, |

cunque aequemultiplices mag,nimdim;m B,D v. c. 1B, 1D,
eritque vel r>m, vel r==m, vel r<in. Sit 1) rjm, adeo-
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I'Z ita pesita est tota 4B ad totam I'A; et reliqua
igitur B ad religuam AZ erit ut tota 4B ad totam
I'd (V. 11.). Si igitur sit getc.

COROLLARIUM

Et quoniam ostensum est ut 4B ad I4 ita EB
ad Zd4; et alterne (V. 16.) ut 4B ad BE ita I'4 ad
ZA; compositae igitur magnitudines proportionales
sunt. Ostensum autem est, ut 4B ad AE ita Al'}ad.
I'Z, et est per conversionem. Ex hoc manifestum.
est, si compositae magnitudinet proportionales sint, et
per conversionem proportionales fore. Quod erat de-
monstrandum,

<mD.‘ Quum igitur m(A4-B)>mB (V.-
Ax. 3.), erit etiam, vel tanto magis m(A4B)> 1B, eodem-
que modo m(C+4-D)>1rD; adeoque A+4-B tB=C4D:D (V.
Def. 8.). Sit autem 2) r>m, adeoque rB>mB, :D>»mD,
et, si ab aequemultiplis magnitudinum A~B, C~-D, nempe
a m(A~+B), m(C~4-D) auferaniur aequemultipla magnitudinum
B, D, nempe mB, mD, relinquentur aequemultipla mA,.
mC magnitudinum A, B ‘('V._5.). Si autem a rB auferatur
mB, pariterque a rD aunferatur mD, relinquentur (r—m)B,
(t—m)D}, eritque vel (r—m)B==B, ‘et simul (1-—m)D—D
vel (r—m)B=unB, et simul (x—m)D=nD (V. 6.). ‘Sit ay
- (t~m)B==B, et (r—m)D=D. Quoniam igitut A:B=C:D,
erit etiam V. 4. Cor. 2. mA :B=mC:D i. e. mA : (1—m)B= '
- mC: (x—m)D, Hine, si mA> =<« (r~m)B, erit etiam mC
>=<(r—m)D (Prop. A. in Excursu ad hunc librum.) Sit
autem b) (r—m)B=nB, adeoque etiam (r—m)D=nD. Quo-
niam igitur A:B=C:D, erit, quoties mA>=<nB~, etiam
mC>==<uD i. e. iunctim iam sumtis casibus a et b, quoties

que rBij, et YD
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"Edv o voie peyédy, xoi dile evrolé iow 1o nija
dog, ovvdvo AauBavoueva &v Ty wved Aoyw, diivov
Ot 70 moutoy voU Tpirov ptilov g xwl 1o Tévaprom
ToU &xvov peilov orar xal idv lgov, ioov xoe iy
dAacoov, fAaoooy. '

*Eotw toiee peyédn v A, B, T, kel ¢Add ov-
zolg foa ©0 mdjdog t¢ L E, Z, ctvdvo Aeugavo-
peve & v aveg Aoyo; we piv v6 A mpog ©6 B
otivwg v0 A mové vo E, we 0t vo B moog vo I' ov-
twe to E ngd'g v Z, diioev &t ueilov éotwr vo A
vov I le;/w ore kel t0 A w00 Z ,uet{,’ov éorarr R
foov, isoy #dv FAavoor, &Auooor.

"Enei yop feetbor Zove 10 A o0 I',‘c?))o d¢ @
.'zo B, 0 & ,uaglw ngog 10 evTo ,ue:{,‘ova Aoyov &yss
rinep 70 édarvor: vo A dou mpds t0 B eeifova Aoyoy
&er fmep t0 I moog 0 B: A ug pitv w0 A
ngog-v0 B offitwg 10 A moos 10 E, we & vo I' moos
70 B evamelw bitwg v0 Z nges o E- xel to 4
aea swooc 70 E psifove ).oyow &yst o,mg 0 Z ngog
g0 E. - Tav & mpog wo avzo lo;fow cyowwv , T0 TOV
psilove koyov &pov peibow ove ,uetgov a(m rl:o A rov
Z. “Opoing oy d‘stEo,uw , 0Tt x¢y ooy 9 v0 A T
I, iooy orat xal vo 4 v Z* uav laztoy 5 §hatrovs
Eav dpu 7 xub v &N

ITPOTASTE . .
"Edv 5 tolv pepidy, nai dile avvols ive vo mwAi-
Jog ovvdvo lepfovopeve xet v T avrd Adyw, 7 OF

v

MmAD =L (r—m)B, etism mC> —<{r<m)D, ‘adecque gno-
ties mA==mB> == <1B, etiam mC+4mD > ==<1tD, vel, quo-
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PROPOSITIO XX. (Fig. 330.)

Si sint ‘tres magnitudines, et aliae ipsis aequales

miltitidine, binae sumptae in eadem ratione, ex aequo -
autem prima tertia maior sit, et quarta sexta maior °

- erit; et si aequalisy aequalis ; et si minor, minor,

Sint. tres magnitudines A, . B, I', et aliae ipsis
jequales multitudine 4, E, Z, binae sumptae in ea-
dem ratione, ut 4 ad B ita 4 ad £, ut vero B ad
"I'ita E ad Z, ex aequo autem maior sit A ipsa I';
dico et 4 ipsa Z maiorem fore; et si aequalis, ae-
qualem ; et si minor, minorem.

Quoniarhi enira maior est 4 ipsa I’y alia autem

qiisedam B, maior vero ad eandem maiorem rationem-
habet quam minor {V. 8.); habebit .4 ad B maiorem

rationem quamh I' ad B Sed ut.4 ad B ita A ad

E, ut vero I' ad B per inversionem ita Z ad E-

et A igitur ad E maiorem habet rationem quam Z ad

E (V. 13.). Ad eandem autem rationem habentium ,
" maiorem rationem habens maior est (V. 10,); maior
igitur est 4 ipsa’ Z. Similiter ostendemus,.et si 4
aequalis sit ipsi I', aequalem fore et A ipsi Z; et si
minor; minorém. Si igitur sint etc.. ‘

i
'

PROPOSITIO XXI (Fig 331)

Si sint tres magniludines, et -aliae ipsis aequales

multitudine, binae sumptae et in eadem ratiome, sit.

-ties m(A~-B) > == <1B, erit etiam m(C+D) > ==<1D, adeoque
etiam casu 2. erit A==B:B==D=D:D. Eodem modo de-

\
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, : .

vevopayuévy avowy 13 avedoyic, Oidov 8t To mpuTov
100 Tpitov peilov 7 xel ©0 vivagrov To¥ fxvov uei-
Lov iovas xdv ioov, ioov, xdy §Aacdov, fAacoov.

"Eovo voic pucyédy va A, B, IT', xat dAle avroig
oo 10 nwAi;doc vd A4, E, Z ovvdvo Aapfevoueve xoi.
v 6 ovry 'léyw, doro % 16'[0!@007‘1?6’1/’)] evT6Y 7] gye-
).oyux og ;aéw o A ngog 20 B ovftwg o E "zgog 0
Z, wg 0 10 B mods 10 I otrwg 10 A ¢ 'tgos v E,
ditoov 6t w0 A voo I’ ,uug‘ov fotw* Myw oTt %l TO
A v09 Z ,u.sig‘,'ov {ovae xav icov, ioov mw glavrov,
FlarTor. ‘

"Enet pdo peel ilov ‘dove 10 A et I', dilo 0 1o
10 B vo A doa meds 10 B peifove Adyov ¥st swep
w0 I' moog 16 B. 'AM ws ptv w0 A mgos w6 B
ottwg 16 E moog 10 Z, wg 8¢ vo I' mgog w0 B ova-
ol ovrwg 1o E woog %6 A ual 10 E doa moos To
Z pezg’ova ).oytw eyet, rneg ©0 E moog 16 4. Ilgoe
o 0 70 avro yug‘omx lo;/!w §yety éneivo Elaocov
2ovev Elacogy dou otl v0 Z vov A psiloyv ot doa
20 4 voi Z. ‘Ouoluc 01 dsifopsy ore xdy igov 4
10 A 25 T, ioov.Eovae xai ©v0 4 76 Z 1) xdv &hoc-
ooy , ¥lagooy. "Edv doa 7 vole xai vd i

IHHPOTAZIZ 4«f.

"Edv 9] omocaoty pueyidy, vt dile avrois iow w0 -
#djdog ovrdvo Aepfovousve v T avri Acyw: noi
diloov & w6 ot Myw ovar.

1) Rectins ita e Cod. a. leglt Pevrat‘dus, quum in edd.

Oxon. ¢t 'Bml hnbeat*ur opeiwg (?7/ E:Eoyev, oTe mzw igov,
Yooy* Snovore xgv igov 3 0 A 1¢ T, ivov éorac xal 16 4 va 2

monstratur, esse etiam A+B:.A_—_-C+D:Ci unde V. Prop.
18, goneralius ita enunciari potest: si quatnor magnitudines



~
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-

“antem’ perturbata eartim proporuo » €X aequo aulem '
" "prima tertia maior sit, €f quarta sexta maior ent; et

si aequalis, aequalis; et si miner, minor.

Sint tres magnitudines .4, B, I', et aliae ipsis ae-
quales multitudine 4, £, Z; binae sumptae et inea~
dem ratione, sit autem pértutbata earum proportio,

‘ut- 4 ad B ita E ad Z, ut vero B ad I' ita 4 ad

E, ex aequo autem 4 ipsa I' maior sit; dico et 4
ipsa Z maiorem fore; et si aequahs aequalem ;' et si
minor , minorem.

¢

Quoniam enim maior est A4 ipsa I’y alia vero quae-
dam B; A ad B maiorem rationem habet quim I" ad
B (V. 8.). Sed ut A4 ad B'ita E ad Z, ut vero I'
ad B per mversmuem ita E ad 4 (Prop. B.); quare

ét E ad Z maiorem ratiomem habet guam £ ad 4

(V. 13.). Ad quam autem eadem maiofem rationem
habet, illa minor est (V. 10.); minor igitar est Z
ipsa 43 “maior est igitur 4 ipsa Z. Similiter oatens .
demus et si aequalis sit .4 ipsi I', apqualern fore et
4 ipsi Z; et si minor, minor:em. Si igituxr tres etc.

Y »

PROPOSITIO XXIL (Fig 332
8i sint quotcungue magnitudines, et alize ipsis aes

quales multitudine » binae sumptae in eadein rgtibn_éi
€t ex aequo in eadem ratxone erunt.

Puerint. propomonales, summa guoqué dearum pnarum orit ad |

alteratyam earum, uti summma dugram posteriorum eri wd.cam

harum , quae 9Ppriosi in proportionis assumtas ordine rUapomktﬁ

Gfpﬂﬂdel‘c!'i c"p%b . -
Eoclid, Elentent, P. 1. BT K--

}
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*Eotw omosaovy peyidy ¢ A, B, I', »oi dila
avrolg ioe 50 mwhjdog vd 4, E, Z, cvvdvo dapfu-
vopeva & 6 atri Aoyw, we piv v6 A wgoe 10 B
ovtug 10 A4 moss v0 E, wg 0 v0 B mgoc vo I oij-
sug %0 E mgos 10 Z+ Aéyw ove xai difoov Iy vu avew
low dovae, oig g0 A neog v6 I’ otrwg o 4 moos
%0 £

Eilypdw yo?e Ty utv A, 4 loexig nollamlaoue
v H, 8, vwiv 8¢ B, E dla & fwvysy iodxig mod~
Aumddows v K, A, xal e viv T, Z e & év--
yev-locxeg mworhamrdow v¢ M, N.

Kat el ‘3ouvy ve 10 A mpog w0 B-otrog vo-A
ngog ©0 E, xat eidynvas vav uiv A, A lodug wol-
lamddotw 3¢ H, O, 16y & B, E d\e & évyey
loamg noddamhiate ¢ K, A ¥ouy doo o¢ vo H
stgos 56 K ofvwg v O mpog w0 A. A 1d evee I
xod we 20 K moog wo M o'l'}"mg 0 A 7!00‘5 7o N.
*Ensk oy ftgm peyidy dovi ve H, K, M, xei dlha
avvois ioa €0 n).'r].‘fog 6, A, ‘N cvydvo ).a,up’avo-
peve xal 3y ©6 avtd Aoyw* diicov dou i vmeodys Td
H vo0 M, inegépes %al 70 @ 106 N* xai & ioow,

~ PROPOSITIO XIX

Symbolice ita: si A:B=A—C:B—D, erit eiam A:B
#=C:D, ubi patet,, ciusdem generis esso magnitudines A, B,
C, D. Addit hic Rob. Simson. sequens Cor. a. Si fuerit,
ut tota ad totam, ita ablata ad ablatam: erit et reliqua ad re-
. lxqmm ut ablata ad ablatam, hoc enim in ipsa demonstratione
ostensum est. Illud autem Corollavium, quod vulgo huic pro-
positioni adiungitur, quodque, ne quid textui deesse vide-',
retur, et mnos in textu posuunus, non hue pertinere, iam in
vmlnubul lectionibus diximus. Legitime autem illad de.
monstratum est infra in Excursu ad hunc librum Prop, E,

~
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Sint quotcungue mag‘ni'tudi-neb A, B, T, et aliae ’
ipsis aequales multitudine 4, E, "'Z, binae sumptae
in ea&e'm ratione, ut 4 ad B ita 4 ad ‘E, ut B veéro
ad I' itd E ad Z; dico et €x aequo in eadem ratione
fore, ut 4 ad I'ita  ad Z

Sumantur enim- ipsarum 4, 4 aeque multiplices
H, O, ipsarum vero B, E aliae utcunque aeque mul-
tiplices Ky A, et msuper 1psarum L'y Z aliae utcun-
que aeque multiplices M,

Et quoniam est ut A ad B ita 4 ad E, et sum«
ptae sunt ipsarum A, 4 aeqie multiplices H, O, ipsa-
rum vero B, E aliaé utcunque aeque multiplices K, -
A; est igitur ut' H ad K ita © ad A (V. 4.). Ex ea-
dem ratione et ut K ad M ita £ ad N. Et quoniam
tres magnitudines sunt H, K, M, et aliae ipsis ae-
guales multitudine @, 4, N binae sumptae in eadem
ratione; ex aequo igitur si superat H ipsam M, su-
perat et' @ ipsam N; et si aequalis, aequalis; et si
minor, minor (V. 20.). Et sunt H, @ ipsarum A,

PROPOSITIO XX

Propositionis huius demomtrauonem magis exphcnam de-
dit Rob, Simson., iquae ita habet: si sit A:B=D:E, et
" B:C=E:F, sit autem A>=<C, erit ex aequo D> =<F.
5it enim 1) AD C, eritque A:B>C:B (V. 8.), adeoque, ob:
A:B=D:E, erit etiam D:E>C:B (V. 13.). At F:Ezx
C:B (Prop. B.), adeoque etiam D:EDF:E (V. 13.), unde
D>F (V. 10.). 8it 2) A=C, erit et D=F. Nam ob A=C,
erit A:B=C:B (V. 7). Est autem A:B=D:L et C:B
=F:E (Prop. B.), unde D:E=T:E (V. 11.), adeoque I
==F (V. 9.), Sit 3) ALC, erit et DEF. Nam ob ALC»
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ooy, xal & dlevvov, Favrov. Kei éovi vd uiv H,
O wov A, 4 lodxg nodlanrdoiw, ¢ 62 M, N zav
I, Z dlie & &uyev ioang morhamhacias Soviy doa
og va A ngo\g 4 ovtag To 4 mweos vo Z. Eov dow
9 OmOoROVY , Xl Ta EENC
NPOTAZIZ u.

"Ecv 9 tola peyidy, sat dhhe avroic ioa'ro wiy-
Jog, ouvdvo Awpfovipeve v T6 evvg Adyw, 9 OF
TsTRQUyEVY QUTGY 9 o?a/a).oyt’a' xol Oifoov év vu av-~
raé Aoyw dovar.

"EBovo 'rgm pueyédy v A, B, I', %ol dAhe av=
voig ive 7o mijdog, ovvdve AvpBavousve év Tu ave
v Aoyw vd A4, E, Z, fove Ot verapayuévy avrgy
% dvadoyie, we utv vo A mpds vo B otivug w0 B
ngdg w0 Z, a;g dt 0 B ngo‘g z0 I otirwg z0 A wpde
0 E lsyw ore 2oty o 70 A nqog o T oltwg 7o
4 ngog vo Z.

Eivjgd0 viv piv A, B, A4 lodug mollemidoie
¢t H, 0, K, viv & I, E, Z dlhe & &vyey loo-
xtg moldasAdate vd A, M, N. ,

Kol 2mel lodxic ZovimoddemAdaie va H, O oy
A B, ¢ O péon wolg woowrwg nollanlamozg Tov
wToy sxst loyov- oy dpa we 'zo A ngog 70 B o0~
swg 76 H mgog w0 O. A vd ovrd Iy nai s v0
E ngos 10 Z otwwg ©0 M meos 76 N* xoi dovww g
.26 A4 mgds vo B otrue 70 E mpog v0 Z* xai dg dow

erit C>A, Iam vero (Prop. B.) est C: B=<F: E, et B: A—=
E:D, unde, ob C> A, erit F5>D (Cas: 1.) vel D<F. ‘Ea”
dem fere ratione yem Clavius dcmonsn‘at, nisi quod casum

'
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4 aeque multiplices, et M, N ipsarym I', Z aliae
utcunque ' aeque multiplices ; est igitur ut 4 ad I" ita
4 ad Z (V. Def. 5.). Si i.gi;ur.quot,,cunque etc.

PROPOSITIO XX (Fig 333.)

Si sint tres magnitudines, et aliae ipsis aequales
multitudine, binae sumptae in eademi ratipne, sit au-.
tem perturbata earum proportio ; et €x aequo in eadem
ratione erunt,

Sint tres magmtudmes A, B, I’, et aliae ipsis ae-
.quales multitudine, binae sumpta¢ in eadem ratione J,
E, Z, sit autem perturbata earum proportio, ut 4 -
ad ,B ita E ad Z, et ut-B ad I'ita 4 ad E; dico
esse ut 4ad [ita 4 ad Z. :

Sumantur ipsarum A, B, 4 aeque multiplices H,
6O, K, ipsarum vero I', E, Z aliae utcunque aeque
multiplices 4, M, N.

Et quoniam aeque multiplices sunt H y O ipsarum
A, ‘B, partes vero eandem habent. rationem quam ea-

yum aeque multiplices (V. 15), erit ut 4 ad B ita
H ad @. Ex eadem ratione ut E ad Z ita M ad N;
et est ut 4 ad B ita E ad Z; itaque ut H ad 6 ita
M ad N (V. 11.). ' Et quoniam est ut B ad I' ita 4

tertium non ad’ pnmum reducit, ud pariter lmmeduu ad-
struit. . . g

. )
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vo H mgos 70 6 oiitwg o M ngds vo N. Koi émei
Zortv wg w6 B mpog vo I ovtws vo A meds vo E,
xei 1) silynvae zav pdv B, A4 lodug moldagrdon
e O, K, vov 6t T, F dilo, & &rvyey ioaxng swol-
Aamhdote vé A, M- Eovew do we v0 B meos w0 A,
otitwg w6 K moog w0 M. "Edelydn Ot xai ¢ w0 H
190g 70 O, ovvwg vo M meds vo N- dmel ovy vpie
peyédn otk , v H, @, A, nal ¢Aha avzoig ioe ©o
- ahjdog, e K, M, N, ovwdvo repflavbueve tv v6
edTd Adyw , xai ovev avriv vetaguyuévy 9 dvadoyie:
diicov dow &l Jmepéyse vo H vov A, vmegéyer noi
76 K 100 N* nei &l ioov, ioov: xai s éhazvov, flar-
vov. Kei dove va niv H, K vév A, 4 iodung mok-
Aemhdote, o 0% A, N wov I', Z diha, & e,
loaxnes moddamhdowe 2y Eorey dow we v0 A weog vo I’
ovtus v0 A mgog ve Z. 'Ecv dou 7 vein, el vd
ég,}'g. . . LI

’

v

4

1) Loco eorum, quae hio habentur, Peyrardus ¢ Codd.
2. c. d. longe prolixius et manifesto erronee demonsmat esse,
ut 6 ad A, itz K ad M. Nempe ex ¢o, quod B: '=4: E
concludit, esse alterne B: 4=I": E (V, 16.).” At B:4=0:K
(V- 15.), adeoque F:E=0:K (V. 11); et A:M=I:E
(V. 15.), adeoque O: K=—A:M iV. 11,) et iterum alterne
©: A4=K:M. Ita vero propositio locum tantum habere vide-
retar, si magnitudines A, B, I', et veliquae o, E, Z fue-
vint omnes eiusdem generis, quod longe secus est. + Restitni-
mus itaque locum, ut est in ed. Oxoniensi. Ed. Basileensis
in loco, de quo disputamus, cum Oxoniensi consentit. Po-
;;ga autem agsutde. ¢adem addit, quae vix e Peyrardo attu.
imus. , -

Lo . / .

2) A, & Froyey, iodnee mwollanddoia, Haec verba, quae
monente Rob. Simson. omnino necessaria sunt, etiam sine
Codd. auctoritate addidimus. '

PROPOSITIO XXI

Huius quoque "proposisionis demonstrationem magis ex-
plicitam dedere Clavius et Rob. Simson., similem proxvsus ei,
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ad E, et sumptde sunt ipsarum B, A aequemultiplices
0O, K, ipsarum I', E autem aliae utcunque aeque mul-
- tiplices A4, M; erit, ut @ ad A, ita X ad M (V. 4.).
Ostensum, autem ést, et, ut H ad @, ita esse M ad
N; quoniam igitur tres magnitudines sunt H, O, A,
et aliae ipsis aequales multitudine. K, M, N, “binae
sumptae in eadem ratione, et est earum pejturbata
proportio; ex aequo (V. 21.) si H superat 4, supe-
rat et K ipsam N; et si aequalis, aequalis; et si mi-
nar, minor. Et sunt H, K ipsarum. 4, A aeque
multiplices, /[, N vero ipsarum I'; Z3 alia utcuuque
aeque multiplicia; est igitur ut 4 ad I''ita 4 ad Z
(V. Dek. 5.). Si igitur sint tres etc.

quam in propositione praccedente vjdimus, unde facile illa
derivabitar. A - ]
PROPOSITIO XXil
Expressis quidem verbis in ‘textu graeco haec propositio .
demonstrata tantum est €o casu, quo sunt tres magnitudines,.
et aliae ‘ipsis ‘numero aequales. Eandem autem valere gene-
_ raliter, ut in eyunciato propositionis asseritur, eadem ratiome
demonstrari ‘Tpotest, ut monuerunt Campanus, Clavius, Rob.
Simson. aliique. Nempe si sint quatuor magnitudines A,.B,
C, D, aliaeque ipsis numero asquales E, F, G, H, sitque
A:B=E:F, B:C=F:G, C:D==G:H, erit. A:D=E:H.
Quum enim pro uibus magnitudinibus iam demonstratum sit,
‘esse A:C=E: :G, et iam demuo sit C:D==G:H, res paviter
redit ad tres magmtndxnes A,C,D, et tondem alias E, G,
H. Atque ita semper, si res demonstrata fuent -pro m ma-
guitudinibus, inde demonstrabitnr. pro (m+1) magmtuduu
bus,. adé¢oque demonstratio est .generalis.
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HPOTAZIE »d.

"Edv mpatoy meog Jsvregoy w0 givon ¥y Adyov
wol voivow. 7oos. Tévagrow, Eym O wai mépmvoy weog
dsUsagoy TOW avTow Abyov. mai &vov mgog Tévagrow.
wwt cuvtedty mooToy xal WEunTov Teeg JevTegow TOV
QUsow, E5er Adyoy xel Tolvov wal Sxvov meeg vévupTow.

Hpsivev. yep v6 AB moog devrsgoy w0 F voy av-
%ov igéve Aoyov el wgitoy To AR mgoc wivagvoy o
Zr fivw 8 xol méumwov w0 BH mgog devwspev w0
-F wov ovvor Aoyov wel &xsov o EO. mpse vévagrow
76. Zr Aéyw. ovt %al ouvrediy modtew #al wEpIITOY
w0 AH mods detmsgov. w0 F vov qutov kst Aoyor xai
%0ivov xel &xvov v0 AO mgde tévaproy 7o L.

"Ensi ydg oy o¢ v6o BH mgog vo F olvwg 76
EB mgdg w6 B evamelw doe v vo I' wedg w6 BH
oitng 70 Z moog wo EO. 'Emei oly Zomv wg %0
AB 'ngo"g zo F ovzwg 10 AE ngo‘g z6 Z, uwg O %o.
r ngog 7o BH owwg 70 Z ngqg 70 EG Jioov aga
dotly we 16 AB mnoog v6 BH ovizwg vo AR ngog %0
EO. Koi énet dujoyuéve psyedy dvadoyoy 2oTi, xak
ovntedévea dradoyov Eovow domy dow e w0 AH modg

Cor. Sponte inde fluit, rationum aequalium duplicatas,
wiplicatas etc. etiam aequales esse (Baermann.,). Nempe, si

‘A:B=B:C, et P:Q=Q:R, gitque'A:B;:P:Q, erit et (V.

1) B:C==Q:R, unde A: Cx=P R, et similiter de triplicata-
ratione ete. ves demonstrabitur. (Converssm huius vide in~
Excursu ad Prop. m.) '

PROPOSITIO XXHIL

Hane quagque propositionem valere de quotcunque magni-
tudinibus, quamvis in textu graeco non tam generaliter enun-
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PROPOSITIO XX, (Fig. 334)

Si i prima ad secundamy eandem habeat rationem
' quam tertia ad quartam; habeat autem et quinta ad
secundam eandem rationem quam sexta ad quartam;
et simul sumptae prima et quinta ad secundum eandem
vationem habebunt quam tertia et sexta ad quértan‘m.
Prima enim 4B ad secundam [I' eandem habeat
rationem quam‘tertia 4E ad quartam Z; habeat vero
et quinta BH ad secundam I” eandem r3tiodem quam
“sexta, E@ ad quartam Z; dico et simul sumptas’ pri-
mam et quintam 4H ad secundum I' eandem habi.
" turas esse rationem quain_tertia et sexta 46 ad guare
tam Z. : ' ‘
Quoniam enim est ut BH ad I ita EO ad Z;
per inversionem erit (Prop..B.) wl ad BH ita Z
ad EQ.  Et quoniam est ut AB ad F ita AF ad Z,
ut autem I' ad BH ita Z ad EO; ex aequo igitur est
ut 4B ad BH ita 4E ad BEO (V. 22.). Et quouniam
divisae magnitudines proportionales sunt, et compo- .
sitae proportionales erunt (V. 18.); ut igitur 4H ad
BH ita 4O ad GE. Est autem et ut BH ad Fita

~ ciata sit, similique ac praecedentem ratiome demonstrari, mo-
puerunt Campanus, Clavius, Rob. Simson. aliique, .

PROPOSITIO XXIV.

- Huic propositioni Rob. Simson, sequentia addit corollaria:

 Cor. 1. Manenie hypothesi propositionis, erit sxcessus
primae et guintae ad secundam, ut excessus teitiae et sextae
ad quartam, Demonstratio eadem est cum demonstratione pro-
positionis, dummodo vice componendo utamur dividende,

\
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s0 BH owwg T0 46 nqog 70 OF. “Eor: 8k xal wc
vo BH nqoc w0 I' ovrwe w0 EO sgog w0 Z- ditoov
aea dovly wg vo AH ngdg w6 I' ovivag 76 A6 mgos
w0 2. Ecw aqa moutToy , xai Te 4.

HPOTAZ‘I.Z' %é.

"Edv vécoogn peyédy dvdloyov 7, To péyiovoy ual
w0 dyeatoy o vav dotmay peilovd EoTew.

"Eovw végouge peyidn dviioyoy, vé AB, I'4,
E, Z, vc v0 AB mgog vo I'4 oires vo E mpog ©0
Z, kovw 0 péyiorov udv aveiv vo AB, ddyeroy 8t
70 -Z Aéyw ove vd AB, Z viv I'd, E peilovd ovew.

Kelodn ydp g péw E {ooy v0 AH, s 6t Z
ooy v0 I'G.

"Enst odv 26ty we w0 AB mpos v I'd ovtwg
.20 E movg 70 Z , icov 8 v piw E vo AH, 16 8
Z vo IO owwv doa ve w0 AB mpog vo I'd otrwe
v6 AH ngos vo I'O. Kui insi iovv wg hov 7o
AB mgog cloy w0 I'd ovirwg dypargedtv 10 AH mgog
apotgedty vo 'O xal dowoy doe vo HB mgos Aot~
noy 0 O iovar wg Slov w0 AB mgos ohov vo I'A.
Mciloy 0% 206 AB vov I'A- uéitov doa xal o HB
‘v O4.. Kol &mel ioov ovi v0 piv AH w6 E, 0
6 I'6 v6 Z+ ve doe AH, Z. ioe ol voic I'O; E.
Koi énzt, dv avicoig oe mpogredyi, ge GAe dviow

Cor. 2. Ipsa autem propositio vera est de quotcungue
magnitudinibue, quarum priores ad communem secundam eas-
dem habent rationes, quas habent reliquae ad communem quar-

tam, singulae sc. priorum ad secundam, eandem, quamn sin-
hgulae reliquarum ad quartam; ut patet. (Nempe, si A: M==

FN,BM G:N, CM_.HN,DM"‘INetc erit
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£6 ad Z; ex aequo igitur est (Vo 22.) ut AH #d '
ita 46 ad Z. Si igitur prima etc, :

'

PROPOSITIO XXV. (Fig. 335.)
St qu.atuor magnitudines proportionales sint, maxima
et minima duabus reliquis maiores sunt. v ‘

Sint quatuor magnitudines proportionales 4B, I'd,
E, Z, ut AB ad I'4 ita E ad” Z; sitautem maxima,
quidem ipsarum AB, minima vero Z; dico AB, Z
ipsis I'4, E maiores esse.

Ponatur enim ipsi E aequalis 4H ipsi vero-Z ae-
qualis 10, \

Quoniam igitur est mt 4B ad I'4 ita E ad Z,
aequalis autem E ipsi AH, Z vero ipsi I'O; est igi-
cur ut 4B ad I'd ita AH ad I ®. Et quoniam _est
ut tota AB ad totam I'f-ita ablata 4H ad ablatam
I'6; et reliqua HB ad reliquam ©A erit ut tota. 4B
ad totam I'A4 (V. 19.). Maior autem AB ipsa I'd;
maior igitur et B ipsa @4 (Prop. A.). Et quoniam
aequalis est 4H ipsi By, I'Q vero ipsi Z; erunt 4H,
Z aequales ipsis I'@, E. Et quoniam si inaequalibus
aequalia addantur, tota imaequalia sunt (I. Ax. 4.);
cum igitur HB, ©4 inaequalia sint, sitque maior

etiam  AefeB-Cof-D etc. : M—=F—-G-p-H-fI etc. : N, wvel
etiam excessus quarundam priorum super reliquas pnores ad
secundam, ut’similis excessus reliquarum ad quartam’ v. c.
Ad-B+4-C~D M.._F-l-G-l-H—I.N s Vel AefB~C—D :M==
FepeG—H—1:N etc)



t
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osly: v doe oy HB, O4 dvicwy ovrey, %o psi-

fovog ©06 HB, vi udv HB meecvedy va AH, Z,

9@ 08 B4 npogredyj v I'G, E, ovvdystas vé AB,

Z petbove, wiv Id, F. "Edv dgo véooage, xei vo

e, _ :
PROPOSITIO XXV,

Observante Rob. Simsone, si sumitur, primam gquatuor

.maguitudinum proportionalium maximam esse omnium, sponte
inde fluit ope Prop., A. gt V. 14. quartam esse omnium mi-

I
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‘HB, cui addantur AH s Z, ipsi vero/ ©4 addantur
I6,.E, fient AB, Z maiores ipsis 4, B. Siigi-

tur quatuor etc,
'
pimam, Cacterurh sub finom huius lib Rob. Simson. qimu'or

adhuc addit propositienes F, G, H, K, quas nos exhibemus
in Excwrsa ad libram VI §§. 9. 10, 15. !
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BIBAION EKTON.

-

‘O P O I.

o ‘
d. Oyom oxnuoTe svdyonpud lovv, Gow vis ve
yoviag ioog et nard piay, sol Tag mepl volg foag
yaviag whevods dvdlopdy. L

g. "Avumsnovdore 8 oypjuard fory, Srav fxe-
TéQW TGV OyuATEY povuevoi Te wal énopevor Ad-
yuv 1) gory. '

1) Editio Basil. et cum ea plures Elementorum editiones,
quae textum graccum definitionem ct enunciatorum propositio-
num habent, nominatim Orontii Fineii, Joach. Camerarii,
Scheubelii, Peletarii, Dasyptdii habent Aoyoc. - Eadem lectio
est etiam in excerptis éx rwy vov “Howvos mepl t6y Tif yeous~ -

. wolus dvoudrow a Dasypodio editis Argent. 1570.. Ed. Oxon.
legit Ggo:, quam vocem etiam Petr, Ramus ponendam puta-
verat. Conferantur tamen, quae ad V. Defin. 9].) de seriore usu
vocis ogoc dicta sunt. Candalfa iam suspicatus erat, legendum
esse Aoywr, quam lectionem Peyrardus e Cod. a. eruit, et in
ed. Paris. posnit. Quod ex Candallae sententia ifa interpre-
tandum erit, utramque ﬁguram binafum rationum antecedens
et consequens comprehendere ; scilicet antecedens primae et
consequens secundae ad priorem, censequens veio primae et

- antecedens secundae rationis ad postericrem figuram pertinere
"debeut. PHeiderer. Schel, in L. VI. Elem. §. 127—132. Torte

legenda fucrit mraque vox: A6ywy Ggoc, aui potius: yyovuevd

T8 nol Emousve Adywy. o '
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DEFINITIONES.

1. Simi!es ‘figurae rectilineae sunt , quae et ai;xgulos .
- angulos singulis aequales habent, et tirca aequalés an<
gulos latera proportionalia.-

2. Reciprocae autem figurae sunt, quando inutraque
figurarum antecedentes et consequentes rationum sunt.

DEFIN I

Austip. tontra hane definitionem monet, non statim pa-
tere, an simul covsisters possit in duabus figuris rectilineis
mutua aequalitas angulorum, ®t proportionalitas laterum cirvca
aequales angulos, Atque ita haec definitio ponenda aut saltim
explicanda foret demum post VI. 4. At, quam in Bguris re-
gularibus, quas liber quartus describeré docet, mutua illa ae-
qualitas angulorum, et proportionalitas laterum lo¢um habeat,
si figurae istae egudem numerum laterum habeant, exemplum
certe eiusmodi figurarum prostat, nec quisquam generaliter as-
serere poterit, esse ista doverara. Et, quod Plleideter. obser-

“wat, (Schol. ad Libr. VI. Elem. Euclid. Tub. 1800, sqq. §.
297. Ista nempe scholia nenm integra, sed saltim ad §. 238.
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¢ "Axgov iui péoov Adyov sudeia vevpiodar ié-
yevary ovav 9 wg 7 6’17] 7Teog 0 meiloy -r‘uﬁ/,m o~
vwg 10 usifoy ngog 70 Flaogov.

& "Tyog 20vi nevrog oyjuaros 3 €N TS XOQUPTE
2t vy Baow xadsrog dyouivy.

lncem publicam viderunt, integra tamen ia scriniis suis ela-
borata habuit beatus auctor et benevole mecum ¢ommunica-
vit, unde, ipso permittente, nonnulla in nostrum usum con-
vertimus) Euclidea rectilineorum similiam definitio ipsam com-
munem similitudinis noticnem (quae lineamentornm similem
situm ac proportionalitatem requirit) ad illa adplicatam et ac-
curate determinatam sistit. Et Euclides, eodem monente, de-
nominationem - similinm " triangulis in VI. 8. demum applicat,
postquam in VI 3—7. aequalitatem angnlornm ac proportios
nelitatem laterum circa angulés aequales non solum generalitet
coexistere posse, sed sub quibus conditionibus reapse coexi-
stant, Ostenderat: ‘tum rectilinea universim, quae iuxta suam
definitionem similia dici possint, in VI. 18. describere docet,
antequam ad proprictates eorum discutiendas pxooredlatul. ChR~
Phil. mathem. Abhandl. von Kistner und Kliigel. Halle 1807.
p- 16. sqq. Ipse Austin, conira similia triangnla ea esse dicity
in quibus anguli unius aequales sunt respective angulis afte-
_rius. Similes autem rectilineas figuras plurium quam trium la~
terum eas esse dicit, quae dividi possint in aequalem numerwin
triangulorum similium, similiter positovam: Circa has Austini
definitiones Pfleiderer. I, ¢. observat, definitionem trianguloram
similium communem figurarum similinm notionem non exhaur
rire, et demum adiecta propositione VI. 4. eam exhauriri, Cae-
terorum vero rectilineorum definitionem Austinianam, cam et
multifariam ea possint in triangula dividi, et, quid similis
triangulotum situs involvat, ab-auctofe non declaretur; yagam
et ambiguam esse. Praefer necegsitatern igitur, nec sine in-
commodo, uni definitioni duas substitui. .
' DETFIN IL
Rob. Simson. observat, ’deﬁnit’ionem 2. non videri Euclie
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3. Secundum extremam et mediam rationem recta
secta esse dicitur, quando est ut tota ad maiug segmen- |
tum ita maius ad minus.

2. Altitudo est omnis figurae a vertice ad ‘basin
perpendicularis ducta.

dis esse, sed cuiusdam imperiti, gquum nolla fignrarum reci-
procarum mentio fat ab Eaclide, nec 2 guoquam alio geo-
metra, et definitio praeterea obscure epunciata sit. Ipse au-
terh Simson. clarius eam ita exhibuit: ,,reciptocns figurae,
triangulz sc. et parallelogramma mumt, quando circa duos an-
gulos latera ita sunt proporiionalia, ut latus primae sit ad la-
tus lecundae, nt reliqunum secundae latus ad Iatns reliquum
primae.** In adiectis deinde notis aliam generaliorem wicecius

posuit, nempe .,duae mngni'tudines dicuntur reciproce propors’
tionales duobus aliis, quando altera priorum eat ad alteram po-
steriorum, ut reliqua posteriorum ad reliqeam ptioram.** Sima
sonis iudiciam de Def. 2. confirmat Pleiderer. Schol, ad Libr.
V1. Elem. §. 132., dum observat, Prop. VI. 4., VI, 15., XI.
3%, etc. non dicere, avzinenardira parpllelogramma, triangula
otce sed : dp awnfwﬂovﬁamv «; nwAsveal %, *. A., quarem fors
mularam seasus puetetea in singularum- propositionum eaun*
cistione VI 14., VI. 15, eter diserte indicetur. Cagterum Pflei-
derer, monet, Rob. Simsonis definitionem , per se ad quatuot
homogeneas maguitudines rnmeum, ad solas libri V1. pro~
positiones quadrare.

DEFIN IV,

Rileiderer. in Schol. §. 1. observat, han¢ delinitionem hon
genuinamn esso videri, cum in paullelogu’m'ma, parallelopia
peda, prismata, cylindros, quoram altitadives in elemmtfl
commemorentur, ‘pon -quadtets Preéterea cam’ déesse in vﬂ'
sione Campani, nec Proclum ad I. 38. eius rauiomem habere.
Nempe altitudo in fizura rectilinea non absolute dicitor, sed
semper refertar ad aliquod figurae latus, quod pro basi sumi~
tur, et significat maximum porpendxoulum) quod a puncto

Euclid. Element. P. 1L ) L
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i (Aoyos ¥ Aoyav cupxeiodws Myster, ovav of
ray Adywy nyhixoryres 3 éavraé moAdemAaornadeiont
woudisi Tve 1),

IMMPOTAZIZ

T4 voiyove xoi va magariyAcyouppe, td vc €6
ot tpog v, meds dAlyhd oty wg el Bacer.

*Eoto volyave utv v ABT, AI'4, weparinio-
yoopun 0t 3¢ EI, I'Z, vné 76 avro vyogs évra,
oy dno vou A éni vy BA xdSevov dyouivyyt Aiye
ove doviv g o BI' Bdoig ngds vy I'd féowy otiveg
10 ABI' soiyovoy mede w0 AIl'A zoiywvov, xal
%6 ET meperiyloypappov ngog ©6 I'Z snoguidylo-
79“”"‘,0”. ! M i < ? ’- A \

Exfofiodn yop 9 Bd 29 ixarepa ta pégy, &l
1 O, A ojucia, xat xelodwoay vi piv BI' Bdoee
ioae cocudynovoiv oi BH, HO, vi ot I'd Bdcel ioat
~ ooaudymoroty of AK, KA, xal dnelevyducer al AH,
A6, AK, AA. - :
Kol énei. ioot slolv «i T'B, BH, HO cliqiesg,

loe éo1), xoi ¢ AQH, AHB, ABT voiywve ally-

' 1) Hanc definitionem_quintam, quae apud Peyrardum des:
est, at ipso teste in omnibus codicibus (quanquam in Cod. a.
tantum in _margine) réperitur (nisi quod pro zwa legunt Tis
yis) ex ed. Oxon. hue reposnimus, non quod ipsam gemni-
nam esse putaremus, sed quo melius ea, quae viri docti de
VI. 5. Dot? disputant, intelligi possint. Campanus hanc defi-
nitionem non habet, Eds Basil. pro zewa, quod Oxon. habet,
legit ravds. Vide caeterum Excurs. ad finem huius libri.
aliquo ﬁghrib in hoc latus demitti potut.' Tam veto vel unum
aliquod figurap punctum ab hac basi magis distat, quam re-
liqua figurae puncta quascunque, et tum perpendiculum sb hoc
puncto in basin demissum altitudo figurae, quatenus ad hanc
basin wefertur, vocatur: vel plura figurae pungta unam ean<
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‘(5. Ratio ex rationibus componi dicitur, quando .
rationum quantitates inter se multxpheatae illius Faciunt
quantitaten) : -

PROPOSITIO L (Fig 3713)

Triangula et parallelogramma, quae eandem altitu.
‘dinem habent, inter se sunt ut bases. '
Sint triangula ABI'y AI'A, parallelogmmma vero
ETI'y I'Z, yunae eandem altimdinem habent, nempe
perpendicularem ab .4 ad B4 ductam; dico, esse ut
basis. BI' ad I'A basin ita triangulum 4BI ad trian.

‘gulum A4, e parallelogrammim EI" ad parallelo.

grammum TZ.

Producatur enim B4 ex utraque parte ad puncta
6, A, et ponantur basi BI agquales quotcunque BH,
HO, basi vero I'4 aequales quotcunque 4Ky KA,
et iungantur 4H, A6, AK, AA’

Et quoniam zequales sunt I'B, BH, HGO inter se,
aequalia sunt et 46H, AHB, ABI triangula inter

demque intet se a basi distantiam habent, adeogue I. 34 Cor.
4. in recta basi parallela sita sunt, es ipsa distantia a basi
autem maior est quovis perpendicule ex alfo guocangue figurae
puncto in hanc basin demisso, tum iterum communis illa pune
ctorum a basi distantia vel perpendicalum’ maius' quovis alio
a reliquis Figarae punctis non in recta ista basi parallela sitis
domisso altitudo figurae ad hanc basin relata vocatar. Itaque
in manoulo quidem perpendicaium a vertice in oppositam ba-
sin demmum, in parallelogrammo autem: perpendiculum e
puncto quocunque rectae basi parallelas in basin demissum
evit altitudo figurae, quatenus ea ad hanc basin rofmur Quum
igitur -duae figurae imter easdem parallelas constitume sint, -
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lotg* ooantresiwy dpa dovty 1 O Bdowg v9¢ BT So-
gewe , Toouvtanddaey ove xui o AO L voiywvoy Tov -
ABT soyuvov. dicd vd eved &y doamracioy éoviv 7
I'A Bdowg vic I'd Bacewg, vocavramAdoioy éove ned
56 AAT voiyovoy s0v A4 royuvor el el ioy
doviv o) @I Bacic v I'd fusse, ooy ovi xal ©0
ABT volyavoy v AAI voiyuve: nal & vssoiyer o
OTI Bdow vijg I'A ﬂao,awg, 'vmgéxaa xed 10 AGF 7Qi-
yavoy vou AAT tosyovov xai s &acowy , acooy.
Teoospwyv Oy avewy peysdiy, dvo pév facewv Tav
" BI', T4, 8o R voywvwy viv ABI', AI4, &i-
Aymras. iodues mollamwdow vig udv BI' fdoswg xak
700 ABT voipuvov, fve OI' fdog xii ©6 AQT vgl- .
yover' tii¢ 0t I'd Bioswg nai 100 AT 1oiyuvov
dAde & drvyey iodug mordewidain fve I'd Sooig xab
- 2p AAT vpipavov: xob 0édeinvec ove & vmepéyee 7
Or péag vic I'd fissas, vmepéyee xai 76 AGT
zoiywvoy vo0 AAT zoipivor el & ion, ioov: xel &
i’).a'nm', &latzoy: oty doa wg 9 BT ﬂa’(ug 7008
zgw - I'd Boow. ovirwe 0 ABT 't(uyawov 51008 70 AI'A
Tolyuivoy. :

. Kob énel w00 uiv ABI totyuvov Sinmddciov §¢m
w6 EI ﬂag(xllaloygay‘uov, vou 0t Al'd rgtywwov-
dimddaidy Zove 0 ZI nagalla;).oy@apyov , o d0d

eandem’ alutudmem habent, et vxce versa Cor. 3 et'l, 3.
. Cor 4.

"D E FIN. V.
. D¢ hac_definitione vide Excutsum sub fnem hmua Libri,

I

‘PROPOSITIO T.

Obs. 1. Derﬁonhratio partis prioris supponit corollarium
ex I 38. deductum simile corollario 2. ex Prop. 36. deductos
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se (I. 38.), quam multiplex igitur est basis @I ipsius
B’ basis, tam multiplex ‘est et triangulum AP ipsius
ABTI trianguli. Ex eadem ratione quam multiplex est
basis I/l ipsius I'4 basis, tam multiplex est et trian-
gulum A Al ipsius AI'A4 trianguli; et (I..38.) si ae-
qualis est basis GI" ipsi basi I, asquale est et tri-
angulum AGI" ipsi triangulo A.AT; et si.superat ba-
sis OI" ipsam basin I'-{, superat et triangulum A4OI
ipsum triangulum A./II_‘ ; et si minor, minus. Qua-
tuor igitur existentibus magnitudinibus, dunabus quidem
basibus BI', I'4, duobus vero triangulis BT, A4,
sumpta sunt aeque multiplicia basis BI' et trianguli
ABI, ipsa basis OI" et triangulim’ AGI"; basis vero
I'4 et trianguli AI'4 alia utcunque aeque multiplicia,
basis I'.4 et trisngulum AAI'. Et ostensum est si
superat basis ©I" ipsam I’.{ basin, superare et trian-
- gulum AOT ipsum triangulum AAT'; et si aequalis,
aequale, et si minor, minus; est igitur (V. Det. 5.)
ut basis BI'ad basin I'd ita tnangulum ABT ad tri-
angulum ATI'4.

Et quoniam tpanguh ABT duplum est parallelo-
grammum EI (I 41.), ipsius vero trianguli AT’
duplum est parallelogrammum ZT;, partes autem eandem

quod paviter locum habere dxxnmus ad 1. 38, ., nentpe tuangula
in jisdem parallelis constituta, sed super basibus inaequalibus,
macquaha esse, maius nempe illud, cuius basxs maior sit.  Cf,
‘Pleiderer. L c. §. 4.

Obs. 2, Quamus autem enuncxatum propositionis et ex-
positio” supponat triangula et panllcloaramma invicem con-
tigua, super basibus in directum iacentibus constituta, et qui-
dem in adiecto schemate ad oppqsi;'au partes lateris communis
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plen volo diocivus nouomlowwtc 70¥ attov e78l Ao-
7o doven aqu mc w0 ABI' 'twwvov moog v0 ATA
wpiyavev oiwwg vo EI' naga).).qlpyea,uuw zreog zo
ar naea).lnloyeamuw- "Eirvel ovv éJs:z%h;, g 17
. pdv BI ﬁamg 1008 'r'q'v I'4 ovtoe t0 ABF 'tetym-
oy wgog vo A4 'EQ!}'O)‘VO'V, ws 0% 70 ABI voiymvoy
7Qos 70 AFA Toiyavoy oVtws 0 ET nagallqloyga‘u-
" pov spes vo ZI' nueal?qloypapyov- xet v doo 9
BT fdows meas vy I'4 feory ovvwg ©0 ET magu-
lfqlo;rga‘u,tmv n@oc w0 ZI nuealm;loygaypov. T
doa Teiyava, xou ve &876.

HPOTAZIZ ¢

'Edy soiyuvov nepd mav vay mhevouiv Gydy vee
wdein 1), ava).oyov 'n;m Tdg Tov fr(n;/w'vov mwhevpoigs
nat &dv ol vav fgaywvov whevoal a'mloyw r,ur;&waw,
% &md vdg vouds Imievypévy evdeia stogd Tov Aoi-
quy ovee vo voLywvov nlwgdv.

1) Edd. Basil. et Oxon. hic et aub fidem propositionis

addunt wepddinlos, quam vocem, quum in wagd iam conti-
. meatur, ex fide Cod. 2. cum Peynrdo omisimus.

delineata, demonurauo tamen seque pertinet ad triangula et
pﬂalleloglamma aequlhum altitudinum: quibus ita dxsposuu,_
ut bages illorum “sint in eadem recta linea, et figurae ipsae ad
. eagdem  huius vectae partes racta per vertices trimgulomm
ducta ei, in qua bases suat, ht pavallela (I, 28. I. 33.); pa-
tanelogrammomm vero latera basibus opposita in eandem in-
cidunt rectam, ei, in qua bases sunt, parallelam (1. 28 I, 33.).

Quare triangula etism et parallelogramma aequealta sunt ud
bases. (PReiderer. 1. c. §§. 5—8. Rob. Simsom, Cor, ad VL.

1. CL demonstratio et figura Clavii, et expositio Pracli ad
‘1. 38,, qui ita habet: 70 adzd tyos 0sdiy diapiges 7 dv wais
«vrals elvas wapaldglow, Idvre ydp va &v tais avrais ovia
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habent rationem gquam earum aeque multiplices (V. 15.);
est igitur ut triangulum ABI' ad triangulum AT'4
ita parallelogrammum ET' ad parallelogrammum ZT'
Quoniam igitur ostensum est, ut basis BI' ad basin
T4 ita triangulum ABI' ad triangulum AI'4; ut
autem trisngulum ABT ad triangulum AT ita pa-
rallelogrammum ET" ad parallelogrammam ZI'; igitur
(V. 11.) basis BI" ad basin I'd ita parallelogrammum
ET ad parallelogrammum ZI'. Ergo triangula etc.

PROPOSITIO IL (Fig. 338)

_'Si uni laterum trianguli parallela ducatur quaedam
recta, illa proportionaliter secabit trianguli latera; et '
si trianguli latera proportionaliter secta fuerint, recta
sectiones coniungens reliquo trianguli lateri parallela
erit,’ . -

mauy,lm vmo 70 airé fomiy Vyos, xal dvamdiw. .’hpoc yae
forev 9 amo Tijs évipos wupallr;lou xdderos éms any Aowmay.

Obs. 3. Propositiones I. 35—38, theoremate VI. 1. qui-
dem comprehenduntur, sed, cum huius demonstratio illis ni-
tatur, non simul cum hoc una stabiliri demonstratione dici
possunt, quamvis Proclus I, c. contrarium asserat. Pfleiderer.
L ¢ §. 10,

Obs, 4. Parallelogramma et triangl'lh rectangula, quas
unum latus circa angulum rectum commune’, vel aequale ha-
bent, esse ut altera ipsorum latera circa angulam vectum , as-
serto generali VI. 1. et Obs. 2. comtinetur. Hin¢ parallelo-
gramma et triangula, primum rectangula, tum (I 35. L. 37.)
quaelibet super eadem vel aequalibus basibus constituta, sunt
uti altitudines. Quod ipsum Clavius simili modo infert, Com-
mandinus p olixius, mnec legitime deducit. Pheiderer. 1 ¢
§6. 11. 12. : -
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- Totyoroy ydo woé ABI swpelinhog G Thw
-shevguy s B 4ydw 1 AE: Aéyw v doviv wg -
Bd ngog wijy 44 m'/’wg % I'E ngog vijv EA.

"Enelevyducey yag i BE, I'd. .

"Iooy &y dowe vo BAE vpiywvoy vo T AE ftgtywvw,
mi pdp vis wuitc Pdoews Zove ¢ AE noi &v vais
avrals mwegeAigioe vuis AE, BI. Alie 8 v o
AdE sgiyavoy: vd 8 ioa 7pog 10 «¥ré Tov wiToy
&yae Aoyov Eorev doe wg To BAE velywvov mgog wo
AAE wpiyovov etvas 30 -TAE wgiyovov sgos o
AAE vpiywvoy. ALK oc piv 10 BAE tpiynver
7100s ©0. AAE otvwg v Bd ngos v,y A4 dnd ydo

Obs. 5. Ea, quae Obs. 4. ad initium’ dicta sunt, com-
plectunlur Lemmata Elem. libro X vulgo inserta, nempe mte
X. 28. X. 32. Lemm. 2. ante X. 34, et Lemm 3. ante X. 34.
Pleiderer 1. o §. 13.

Obs. 6. Per deductionemad impossibile similem ei,
quae demonstrandis I. 39. I. 40. adhibezur, facile demonstran-
tur VI Prop. ‘1. et Obs.' 2. et Obs. 4. conversae : nemps tri-
angula et paralldogrm,ma » quae sunt inter se, ut bases, ae-
quales habere altitudines, vel eandem; et gnae sunt inter se,
ut altitudines, aequales habere bases, si unam et eandem non
habeant. €f. Pfloiderer. 1. c. §. ¥4, Clavius, aliique.

PROPOSITIO H.

_ ©Obs. . In Prop. 2. sumitur, rectam, quae basi trian-

gnh parallela dugcitur, ,necenano convenire cum reliquis ti-

angnli lateribus ipsis aut productis, quod quidem necessario
fieri patet ex I. 29. Cor. 3. Cf. Pleciderer. . c. §. 15,

Obss2 Ex VI Prop. 2. quod nempe sit Bd: J4=TR:

B4, sequitur etiam, esse inverse 4.4:BA==EA:I'E (Prop.

- B in Excursu ad Libr, V. Elem.) et componendo (V. 18.) 4B:

, (“" = (‘;?-), et alterne (VI.16,) B4:I'B==a4: EA,
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, !
Trianguli enim _{BI" uni lateram BT parallela du-
catur JE; dico esse ut B ad 4A ita T'E ad EA.

lungamur enim _B.L rd. :

Aequale igitur est triangulun BAE mamgulo rAE
(L. 37.), in eadem enim basi sunt JE et intra eas:iem
parallelas 4FE, BI. Aliud autem quoddam trianga-
lum est AAE; aequalia vero ad idem eandem habe .t
rationem (V. 7.); est igiur ut triangulum BAE ad
tringlum AAE, ita triangulum I'AJE ‘ad triangalum -
AJE.  Séd ut triangulum BAE ad AdJE.ita B ad

dA; nam cum sub eadem altitudine sint, nempe sub

.

ot AB: AI‘=_44 AE==Bd: ET Cf. Pheiderer. 1. c. 9. 16.
1722, : . s

Obs. 3. Pariter earnm propositionum omnium, quae
Obs. 2. continentur, .conversae.eodemt modo locum habent,
ac in parte altera VI. Prop. 2. . Conversa partis_ prioria de-

monstratur.  Nempe ex euppouuombus AB: ( =dAI:

(;4]‘) dnulendo (v. 17 ), pariterque ex supposmone B4:TE

=4 A:EA alterne (V. 16.) consequitur, esse B4: 4 A=TI'E: Ed,
unde ex p'ute altera V, Prop. 2. consequitur, omnibus his ca-
sibus esse vectam JE parallelam basi. Cf Pleiderer, I, c.
§6. 20. 21. 22,
' Obs. 4. Quae in VI Prop. 2. similiterque ea, quu in
Obs. 2. et 3. continentur, pariter locum habent, si recta 4E
ita ducarur (Fig. 339. 310.), ut non ipsis trianguli 4BI late-
ribus, sed saltim iis vel ultra verticem A, vel ultra basin BI
productis occurrat, quod facile ¢odem modo probatur. CE
_Pleiderer: 1. c. §§. 23. 2%, Unde et Rob. Simson. et Play-

fair, rem ita enunciant: si uni laterum wianguli parallela quae-

~

- dam recta linea ducta fuerit, proportionaliter secabit religna
wrianguli Jatera, vel latera producta: et, si latera trianguli, vel
latera producta proportionaliter secta fuerint, quas sectiones

o
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70 avrq vwog évva, Ty uro vov E énl vy AB xa-
devsoy dyoudvny, meog. dAdyhd sloww wg i ﬂa’octg.
did vd avvd d7) wg vo I'4E 'rgt'ywvov nqos w0 AJE
, otTg 4.TE ngog oy EA xal wg doa 7 BA 7T00g
wijv AA évcag 9y T'E npde vrv EA.

Al O «i vou ABT zoiyuvov nlwem ol AB,
Al avddoyov vevpqodwcey xard v 4, E onucle,
w¢ 5 B4 mooc 'n}v 44 ovvos 9 T'E mgog vy EA,
xal tnsfevydo 1 AE Aya on naeallqloc dovev 9
A4E vy BT, -

Tuy ;«xg AVTAY RaTOOKsVROFEvTWY , Erel doTy wig

- o BA mgog vijv dA ovreg v I'E mpos vy EA,

dik' wg piv 7 Bd meos vy Ad ovrug v BAE, vi-
yovov wpos v0 AAE tolywvoyv, we 8¢ I'E moog vy

. EA otwwg v0 T'AE vpiywvov ngos v6 AAE vgiyn-

vov* %ai wg &oe 0 BAE vpiymvor moog v6 AAE vei-
yavoy' otrag v0 I'AE wpiywrov meos w6 AAE vpi-
yovov. ‘Exavégov doe viv BAE, I'AE zoiywvay
11005 v0 AAE voiyovov vov avrdv &e Aoyov. “looy
doo Zovk 90 BAE vglyuvov v TAE sgipuive nal

conjungit recta linea reliquo trianguli lateri éatalleln erite. Om-
pia, etiam ea, quae in observationibus 2—4 dicta sunt, sic
etiam licet complecti: quae ab cruribus eiusdem anguli, vel

‘duorum angulorum ad verticem oppositoram per duas rectas
parallelas tam verticem inter et alteram earum, quam ipsas
_inter patallelas abscinduntur scgmonta, sic proportionalia suat,

ut, quam rationem mutuo habent duo segmenta unius cruris,
eandem invicem habeant duo segmenta homologa, seu simi-

Jiter sita cruvis alterius; et ut singula unius cruris segmenta

ad segmenta homaloga cruris alterius sint in eadem ratione.
Vicissim parallelae sunt rectae, quae ab cruribus ejusdem an-
guli, vel duorum- angulorum ad verticem oppositorum, seg-

.-
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perpendiculari ab E ad 4B ducta, inter se sunt ut
bases (VI 1.). [Ex eadem ratione ut triangulum ['JE
ad AJE ita TE ad EA; w igitur B4 ad 4.4 ita
" IT'E ad EA (V. 11).°

Sed trianguli 4BI'latera 4B, AT proportiona-
liter secta sint in punctie 4, E, ut B4 ad 4.4 i
TE ad EA, et iangantir JE; dico parallelam esse
4E ipsi BI\ :

_ lisdem enim constructis, quoniam est ut B4 ad
44 ita TE ad EA4, sed ut B4 ad AA ita trian-
gulum BAE ad wiangulmn AAE, ut I'E vero ad
EA ita wiangulum . I'JE ad triangulum AJ4E (VL 1.);
erit (V. 11.) ut triangulum BAE ad triangulum AJE
ita triangulum I'JE ad triangulum 44E. Utrumque
igitur tviangulorum BAE, ('AE ad triangulum AA4E
eandem habet rationem, Aequale igitur est (V. 9.)
triangulum BAE triangulo I'JE; et sunt super eadem
basi 4JE. Aequalia autem triangula super eadem basi

menta alterutro ordine indicato proportionalia abscindynt, Cf.
Pleiderer, 1, c. §. 25, Denique observari pote',ﬁt,\similes pro-
~ portiones locum habere, si non duae tantum, !;cd plures ve-
ctae pavallelae a cryjibus angali, vel duorum angulorum ad
verticem oppositoram segmenta abscindant, et vice versa. CE.

Tacquet, VL. 2. Cor. 1.

Obs, 5. Pariter duas vectas non contiguas, duabus in-
terceptas parallelis, pariter ab tertia his parallela proportiona-
Liter secari, et vicissim, facile probatur, et ad segmenta etiam
pluribus, quam tribus rectis inter se pnl_allolil abscissa extendi
potest. Cf. Pleiderer. L c. §§. 29. 30. 31. et, quae ibi citan-’
" tur, demonstrationes Euclidis in VI. 20, et XI, 17, adhibitas.
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elow &mi vije auric fucews tig AE. Td 0% ive voi-
yove &l Ti¢ avrie féosws 6vTa, xel &v Tais avruic
nagerdjros daviv.  Ilwpaidnlos vow éoviv o AE T
‘BI. ’Edv dpu voyovov, xal vd &g, ¢

HPOTAZIZ y.
"Edv soeywvoy yavie Siyu suydy, 1 0 séuvovee

+ I3 v - 1] ! \ ’ L ’
oy yuviey sudeio TeUNY ek TV fuewy, s Tijc fo-,

gswg w,u,qua'm zov avroy et Aoyov Taic Aotnais TOU

Topsivor mhevouist el Edv td 17 fdoswg TurpaTa

T0v avroy é"xr] Aoyow waic lowmais voU frptyufvo'u TEA eV~
005, 9 4no we uogv(/'rg i vy 'm,wr'y sm{wyvv-
pévy svdele dlye tiuvse vy 00 Teydvov yuview.

PROPOSITIO III

Propositio haec valet de triangulis aequicruris pariter ac
non aequicruris. Et de aequicruris quidem pars prior propo-
sitionis iam ‘ex I. 4. pars posterior ex I 8, patet. Cf I 26.
Cor. 1. 2 Quod triangula non aequicrura attinet, illud ante
omnia facile ostendetur, rectam, quae angulum ad verticern
bifariam secat, basin ad angulos obliquos (in aequicruris an-
guli fiont recti)let in paxtes inaequales secare, sic, ut minus
segmentum adiaceat cruri minori, atque is angulus acutus sit,
qui cruri minofi opponitur. Nempe, si (Fig. 542.) AI'> 4B,
et A4 angult$n BAT bifariam dividit, ob angulum B>
(. 18.), suk anguli B--4AB>I4-44r, ideogue (L. 32.)
AAr> A4B." Et, ab AI' abscissa AP=AB, et iuncta recta
4E, sunt (3: 4.) 4E=A4B, et ang. AE4=AB4. Quare, pro-
ducta AB versus Z, est ang. ABZ=JEI' (1. 13.). At ABZ
> (1.16.), etgo 4EI'>I', ideoque 4I>A4E (I, 19) i. e.
4> 4B. Pleiderer. 1. c. §§. 32. 33.

Obs. 2 Quae igitur trianguli non eequicruri basin BI'
bifariam secat ex vertioe trienguli £ ducta vecta 4H in huius

segmentum 4 I' incidit, proinde in inaequales dividit angultlin'
ad verticem BAP, sic, ut major sit angulus BAH, qui mi-
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constituta et intra. easdem parallelas sunt (I. 39.). Pa.

ralleln igitur est 4F ipsi BI'. Si igitur trianguli etc.

PROPOSITIO IL (Fig 34L).

Si trianguli angulus bifariam secetur, secans autem
angulum recta secet et basin; segmenta basis eandem
habebunt rationem quam reliqua trianguli latera; et si
segmenta basis eandem habeant rationem quam reliqua
trianguli latera, recta a vertice ad sectiomem ducta bi-
fariam secat trianguli angulum. '

novi cruri 4B adiacet: eademque 4H obliqua est basi, ob an-
gulom AHF> obtuso A4, et AHB< acuto A4B (I. 16.),
quae posteriox pars etiam ex I. 25. consequitur. Cf. Pﬁudo-
rer. L, c. §§. 34. 35.

Obs. 3. In demonstrations VI. Prop, 3., quae complet
ea, quae Obs. 1. 2. dicta sunt, ostendendum est ante omnia,
rectam I'E (Fig. 341.) convenire cum, producta BE, quod fa-
cile ope 1. 29. Cor. 3. fiet, vel simili modo, quo in demon.
stratione VI. 4 res ad I. Ax. 11, vel I, Poat. 5. reducitur
Poterat autem constructio etiam ita absolvi, ut a producta BA
abscinderetur segmentum AE—ATI, ubi tam [acile ex parte

posteriore VI. Prop. 2. ostenderetur, iunctam I'E parallelam

esse rectae JE. Et forte haec ipsa applioatio partis posterioris
VI. 2. indicaverit, hanc constructionem, et, quae inde Huit,
demonstrationern  genninam potius -esse,- quam quae nune in
elementis exstant, quae; nisi suppleantur, quae initio huius
observationis diximus, quodammodo manca videri posut. Cf.
Pfleiderer. 1. c. §§. 3740,

Obs. 4. Rectae AZ, BH, I'E (Fig. 143) bxfamm so-
cantes angulos cuinslibet trianguli, et ad latera usque oppo-
sita productae, ita s¢’ mutuo in puncto sectionis communi 4
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*Eore voiywvoy vo ABI, xal cevpmodm 1 vmo
BAT pwvia diye vno vic A4 evdeiag ifyn on dovly
“wg¢ 9 Bd mpos vijv AI" ovtws v B.A meos vy AT

"Hy9w ydo & voi I' v AA mapdddyhog 1 T'E,
xai Sraydeice 4 BA ovumnrévy vty xavd o E.

Kol 2ner els 'napal)'q'lovg vdg AAd, EI' evdeia '
dineoey o AL, 4 upu vno AT'E 7wr.a ion dovl 'n]
vmo I'Ad. AJ.). 1; vmd I'AA v dmo BAJ vno-
xevee ion* xai 7 vno BAJ doo v vmo AL'E oviy
ion. Ilddw, inel el mapadishovs vig A4, ET' sv-
Ssie dvimsosy 1§ BAE, 1 dnvog ywviv o vse BAA
oy lovi Ty s vy vwo AEL. 'Edsiydy o el o

(Obs, 2. ad IV. 4. CI Pheiderer. §§. 41. 42.) dividunt, ut
cniqs]ibet segmentum adiacens angulo trianguli sit ad wius seg~
mentum adiacens laterd opposito triariguli, ut summa lateram
trianguli - comprehendentium illum angulum est ad latus hoc
el oppositum; tota autem recta sit ad segmentum 1puun ads

angulo
iacens lateu) rianguli , 9:1 perimeter tuanguh est ad

;:;xcmﬁa::\s .laterum tirca hunb'angulmn). Nempe ex vL‘ 5

< ga AB:BZ, ob ang. ABA=ZB4
erit 44 -‘Z=(4r= I7Z, ob ans. Al4—2rd

' =AB4 AT : BI' (V. 12.)
et hinc Az:( 7 )==AB-AT+BI": (JB""‘P) v 18.).
Eodemque modo ostenditur, esse
BH :B4: AH=—=AB=B 4~ AT': AB-BT: AP
I'E:T4: AE=AF4-BI'“‘=AR: AT4-BI': 4B,
Nomiuatim itague: in triangulo aequilatero sunt
A% A44:4Z '

BH:B4: AHNY=3:2: 1
TE:Td4:4B

Plleiderer. 1. c. §§. 43, 44
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Sit triangulum ABI', et secetur angulus BAI':
bifariam ab. ipsa 44 recta; dico esse ut B4 ad ar
ita BA ad AT.~ '

Ducatur enim per I' ipsi 44 parallela TE (1.31.),
et producta BA copveniat cum ipsa in E.

Et quoniam in parallelas 44, EI recta incidit AP,
ergo angulus A'E aequalis est angulo I'44 (L. 2Y,).
Sed I'Ad ipsi BAA ponitur aequalis; ergo et B A4
ipsi AT'E est aequalis. Rursus, quoniam in paralle-

las A4 ET recta incidit BAE, angulus exterior B A4
" aequalis est interiori AEI' (I 29.). Ostensus autem
est et AIE ipsi BAA aequalis; ergo angulus AT'E’

Obs. 5. Vicissim, si recta 42 trianguli perimetro tor-

minata, et aliquem eius angulum bifariam dividens ita seca- '

tar in puncto 4y ut sit 442 AZ=—=AB=-AT': BL'; cacterae otiam
rectae per punctum huius sectionis 4 ex verticibus angulorum
trianguli ductae bifariam hos angulos dividents Non enim bi.
Faviam dividant angulos B, I rectae BJ, I'd, sed B8, e
(Obss 2. ad IV. 4.): itaque Foret (Obs. 4.) £6:62Z=BA4s
AI': BI' (Obs. 4.)} ideoque A9 :02==44:4Z (V. 11.), 4Z:
. 6Z=AZ;4Z (I. 18.) et 8Z=4Z (V. 9.) comtra I, Ax. 9,
Simili modo enunciantur, et vel immediate similitex demon-
strantur, vel ad proxime praecedentem casum ope V. 17. res
ducuntar conversae reliquatum partium Oby 4. Pleiderer. 14
c. 55 45. 46,

Obs. 6. Quodsi iam recta ducatur, quae bifariam divie
dat angulum exteriorem ad verticem trianguliy recta ita ducta
_ 1) in wiangulo aequicruro ABI (Fig. 34%.) parallela evit basi

Br. Nam, quum &x Supp. angulus ZJMJB&Z—‘;-E#'

(1. 3%) =8B=F (L. 5.), adeaque 64 parillels Yectas BI'
(I 27.). Et converss quoque, nempe, si &4 patallela,sit re-
ctae BI', fore angulum ZAB sd O_A'biuctmn, ope 1. 29. &
" L 5, facile ostendetur. 2) In wmiangulo autem non aequicruro

’
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wto ATE w; vno BAA ioy, xei o omo AT'R agcx
yowie v Vw0 /II%I‘ doviy oy eocve mal n}.evga' 5
AE mievog vy AL éoviv P05, Kot émer voiyuwou
vo0 BI'E noage piey voiv mhevoay vy EI fuvar of
A4 avddoyov doo ity we 5 BA moos vy A oii-
vug 4 BA mpos vy AE. “Ioy Ot ] AE v A"
we dpo 1 Bd mpos oy AT ofvwg 1 BA ngos vojw
arl.

A\ 8% ¥orw we 9 BA mooe fnw AP oltog 7
BA npos iy A, wnab dnelevydo 1; AA Ayo ot
diye wérpwae o vme BAI ;/anmx vno zic Ad ev-
Jeice ‘

Tov ydo evrey suvecrevacdéviwy, dnsl Loty we
5 Bd ngds vy AI' ovree § B.A mpog vy AL,
dlde xai wg 7 B4 ngog 'zml AT ofivuc éoviv 17 BA
7008 TRV ./lE ftgtyw'uov yag voy BI'E moga ,u,ww
'ww Ahevouiy 'm]v ET fuvee-tj Ad xei og doe 7y BA

(Tig. 548.), si angulmr exterior Z.4B bisecetur recta 48, haee
ipsa recta cum basi BI producta ad eam partem, ad quam est
Gtus minus 4B, concurret in puncto aligno H. Nam, quum
mgules ZAB=I-}-4BT (I. 32.), at ABI'> T (I. 18.) eric
ZABL2ABT, adeoque eAB;Z—fjl <ABF, et OAB+ABH
' K AB[ 4 ABH <2 rect. (I. 13.) unde 6.4, BH ex hac parte
concurrent (I, Post. 5.). PHeiderer. §§. 47. 48,

"Obs. 7. Recta 49, quae'angulum'extemum ZAB trian-
gitli nori aequicrari bisecat, tum basi ad partem craris mino-
ris’ ptoduuam concurret (Obs. é) et ita quidem , ut segmenta
in ipsa inter punctum hoc concursus et terminos basis abscissa

. BH, I'H eandem habeant ranonem, quam trlannu.h crura BA,
I quibiis  adiacent. Absqmdamr enim ab 4T recta AE—=AB,
et jungatur BE, eritqne angulus ZAB==ABE+4EB (1. 32.)
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Jipsi ALT est aequalis; quare et latus AE lateri AT .
‘est aequale (I 8.). Et quoniam uni laterum trianguli
BT'E nempe EI parallela ducta. est A4} erit (VL 2.)
ut B4 ad AI" ita BA ad AE. Aequalis autem est
AE ipsi A@'; ut igitur B ad AT ita BA al AT

v

Sed sit ut B4 ad AT ita BA ad AT'; ét iﬁhgatnr
“Ad; dico bafanam sectum esse ahoulum BAF ‘ab A4

’

Yecta,

\
~

Tisdem enim c()nsfrucns, quomam est ut B4 ad
Al ita BA ad Al , seéd et ut B4 ad AT ita est BA
ad AE (VI. 2.); trianguli enim BI'E uni lateri EI'
parallela ducta est 44 erit igitar BA ad AT ita BA
ad AEy aequalis igitur A ipsi AE (V. 9.) ; quare

e
=24BE . 5, adeoque O A8= AB )ABB, et AH pa- -

rvillela tactae BE (1. 27.), adeoque BH } I‘HA&{E: Al (Obs.'
2. ad VI 2) =d4B: 4 (V. 11.). Vicissim, ei BH: TH=
AB: AT, ipncia 4H angulum ZAB buec;bxt. Rursus énim,
facta AE—‘AB , duictague BE, erit BH: [H=AE: AT (V.
11.), adeogue rectae AH, BE parallelas (VL. 2. Obs. 3.),
. proinde angulus’ ©A4B:=A4BE (L. 29.), vt ZA0=—AEB (l.
29.), adeoque , ob ABE=4ES (I. 5.), vtiam OAB=ZA40=

VZ‘ZB. Cf. Pleiderer.’ 1. c. §. 48,

' Obs: 8. Poterat antem iubwri, ut fr‘ccta‘BE rectae A0
parallela agatur, et demonstratio eodem imodo absolvi acin
textu elementorum’ VL 3., atqie hac ratione reth efficiunt
Rob. Simson. in_Prop. A, post VI 3. inserta, quae idem enun- -
‘ciat, ipmd praecedens Qbs. 7., ac Pleyfair. Et Simsou. qui-
Euclid. Element. ', I, . M. o
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Ty icoywyiny . 'rglym/aw dveioyoy eww ai nhev-
oul «i segl wdg ioug ywyieg, xai opoloyor ei vmd
T {oag yaviag vnaveyovoue TtAevpal.

’

dem monet: spcasus secundus, qui hab.etu‘l' in Prop, A, pari-
ter urilis ac primus, “tertiae propositioni addirus est, videlicet
_ is, quo angulus trianguli exterior bifaviam secatur recta linea. -
Demonstratio eius simillima est demonstrationi’ primi casus, et '
ob banc forsam cansam tum ea, tum enunciatio casuQ, omissa
est ab imperito quodam editore. Pappus certe hac tanquam
propositione elementari (simul com ipsa VI 3.) utitur in
VIL Prop. 39. Collect. Mathem.* Utramcue etiam proposi-
tionem, nempe VY. 3. et alteram ei similem Obs. 7 7. allatam
uno enunciato compiecti licet, quod et l.’layfa.ur. notat, CF.
Pleidever. 1. c. §§. 49. 50.
Obs. 9. Quodsi stmul angulus trianguli non aeqmcruu l
B.ll‘ (Fig. 348.) recta Ad, et angnli externi BAZ vecta B6 bi-
secetur, angulus 440, quer rectae 44, A6 efﬁcxunt, vectus
etit. Nam, qaum BAZ-[-BAI" =2 Rect. (I 1.). erit O44=

B ~
AZ+%!’_ Recto,' Qnodm super eadem basi B r alind

‘ mangulum «BI constitutum sit, cuius crura eandem inter' se

rationem habent ;. quam crura trianguli 4B, ita, “ut sit aB:

el'=—AB.: 4 {‘ » et bisecetur etiam huin-.“. uianguliangulu’s ad ver-

ticerh Balet quiei deinceps est, {aB, reciae Los angulos bisecan-
v

'
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‘et angulus AEI" angulo ATE est aequalis (I.5.) Sed

~ AET exteriori BAA sequalis (I 29.); AT'E vero al-
terno I' A4 est aequalis; angulus B.A4A4 igitur angulo
I'AA est aequalis. ‘Ttaque angulus B.AT bifariam se-
ctus est ab A4 recta. Si igitur trianguli etc.,

PROPOSITIO IV. (Fig 347.)
: .Aéquiangulor'um trian‘gulox:unp proportionalia sunt la-

tera circa aequales angulog; et homologa, quae aequa.
les aqgulos mrbtendunt, iatera.

v

tos ad eademn ‘puhcu 4, H baseos ipsius et productae vergent,
ad quae rectae A4, AH, quae angulos BAr, ZAd bifaviam
secant, Si enim feri potest, recta v. c., quae angulum Bel
bifajem seca;, secet basin in puncto X, quod a 4 diversum
sity ‘eritque ex VI 3. BK: I'X==Buila==BdA: [ 4 (supp.)
=Bd4: I'4 (VI 3.), adeoque exit BI": [K==8I": I'4 (V.18.),
et I'’K==I'4 (V. 9.), quoed est absurdum. Et eodem modo
res de recta, quac aiugulum faR bifariam secaty probatur.
Obs, 10. . Quum rectae Ha, da pariter inter e rectum .

angulum efficiant, idemque obtineat in omnibus triangulis non”
aequicruris supet eadem basn Bl‘ constitutis, quorum crura
eandem inter s rationem habent , vemcea omnium eiusmodi
triangulorum erunt in semicirculo super M4 descripto, sive
istq semicirculus evit locus geomelicus verticum omnium tri-
anguloram, quorum basis est BF, et quorum crura ‘eandem
_inter se rationem habent, quam ‘habet 4B ad AT (1L 31,
Cor. 2.). Cf. Apollon. Loc, Plan, I l'.oc. 2. l. manguln
aequicruris “vide I. 26. Cor. 6. .

i Obs. 11. Quum sit (Obs. 7.) BH:I'H==AB: AI' vel

BH: ”’"(H 9 1;1;)-(1‘11—-11 4) rectae HB, {u, HI
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" Forw Ico\;mwm rolyove ¢ ABT, ATE iogy
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Keiodw yug Zn Vdsiac 7 BI' =y TE. Kui s
ai vne ABI', AT'B yowiat &0 og#uw 2Auagovég sl
oy, ion 0% 1j vad AI'B v vnoe AET, «ai doe vme
"ABT', AET 8Vo_cpdiv &daoovis elow ol BA, EA
Gow xfaldopevar ovumecovvsce. Exfsfhjodwoay
- wul copTnTiT@oay %atd v0 Z. A
erunt harmonice continue propm;tiona!eh Cf, dicta ad Libr.
V. Defin. .8. Et conversa quoque facile demonstrabitur, nempe,
si sit HB:HIT=BA:Td, fore etiam A4B: Ar=B4: I'd=
HB: IF, et rectam A4 angulum BAI' pariterque rectam AH
angulum ZAH bisecare.

PROPOSIT!O IV.’

Obs. 1. Tnangula, qnalu in hac propositione occuirut,
vel (I. 32 Cor. 3.) quorum’dno saltim anguli unius duobus
_alterius, singuli singulis ‘aequales sunt, ijuxta VI, Def. 1, si-
milia dicuntur. Propositiones itaque IV. 2. et IV, 3. dogene
tirculo dato inscribere et circumscvibere triangulum simile
dato. CE. Pheiderer, 1. c. §§. 54. 59, Quum autéem in trian-
gulis' in hac propositiome occurrentibus latera, quae angulos
aoquales subtendunt, homologa dicuntur, id ex V. Def. 12,
dicere vult, esse A4B:BI==dI':'T'E, et BI: AT'=TE: 4E,

._ et AB: A=Al :4E, unde et alterne sequitur, 4D :dI'=—

BI:I'E= %" 4E, vel, quam rationem habeant duo duorum
trianguloruns  sequiangulorum latera, aequalibus angulis op-
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Sint aequiangula triangula /BT’y AT'E, aequalem
habentia angulum ‘BAI" angulo I'4E, angulum, vero
AI'B angulo 'JET, et praeterea angulum A4BTI an-
gulo AT'E; dico triangulorum ABI*, AT'E propoia
tionalia esse latera circa aegnales Angulos; ‘et homo-
loga, quae aequales angulos subtendunt, latera,

Ponatur enim BT in directum ipsi FE . Et quo-
niam anguli‘ABI’ y AI'B dugbus rectis mraores sunt
(L. 17.), aequalis autem AI'B ipsi- JEI, angali igis
tur ABI', AET duobus wvectis minoves sunt; rectae -
igitur BA, EA productae counvenient (I. Post, 5)
Producantur, et conveniant in Z. . :

positn, eandem habere bina illoram reliqua latera aeqnalibus -
angulis opposita, et (V. 12.) perimetros utriusque manguh
Ct. Pleiderer. I. c. §§. 51. 52. : '

‘Obs. 2. Recta, quae in tviangulo parallela ducx‘tur usi’
‘eins lateri, abscindit (1. 29:) mangulum simile toti (Pﬂéx-'
c}ewr Lt §. 60. Clavius VL. Cor. 4, alii.). Recta Thaee
se habet ad latus manguh, cui est parallela, uti seémenmm’
alterutting veliquorum trianguli laterum - ipsam intor ot verti-.

» com anguli oppositi comprehensum est ad hoc latus (Pleiderer,’

L c. §. 61.). ‘Eadem per rectas ex vertice tiianguli opposito’
dnctas in eadem ratione secatut,.ac basis trianguli, sen latus.
elus, cui est parallela’ (PReidorer. I. c. §. 62: Clavius in"Schol.
ad 1V. 4, Theor. 2.). Quod idem valet; si vecta trianguli la-

e parallela secar eius religua latera producta (Pleiderer. 1. c.-
§. 63. sq.). Denique, si. tuimguh alicuius lateri plutes rectae
parallelae duéantur, quae cum rehqlus lateribus mang\lll coni-
veitiunt, erunt hae omnes inter se, ut homologa craaa n‘hu-
gulorum a patallelis Kis' abscissorumi. ‘

~ Obs. 3. Praemissa IV.4. Prop., quasnon pendetaVI. 3. fa_
cile etiam VI. 3. et quae ei adiecta fuit similis propositio VL. 3,

AN
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Kel &ret foy oviv o) dno. ATE yovis v ¥no'
ABF, nepiidyros oo otiv f BZ v5f T'd: Hddw,
énci ioy foviv 9 vawo ATB 5 vssé ALF, nagdllr-
Mg dovew 5§ AT 1)7 ZE nagu)h,loyga,upw cow éotiTo
ZAlL oy agu v ptv ZA o AF, 7 0t AF v Z4.
Kaité erm 'mtywvov v0v ZBE sraod ;mm TUIY TAEVQGY TRV
ZE 3 AT 4 AT, vy cpe wg 5 BA 'Jrgog iy AZ
etTwg 17 B n(m; oy Il fmg g AZ 'M] T4
we doa 7 B.A ngos vy I'A ovrwg 1 BI' spee v
TE, xai éveddat wg 5 AB nges vy BI oﬁwws,?j
AP agog vy T'E. i, &rel megardnlog Sorey

7 I'd wq' BZ; éowv - doe vis -y BI' ngo‘,é sy TE
otTeg 4 ZJ 7908 w;v AE. “Ioy 8t 4 ZA m; AD -

ws doe 4 BE nqog fmw FE oumg 9 Al r90g fn,v
E4, é'mllas doe wg ay BF ngog vy T4 o'urwg 5

Obs. ‘Z. ita pxoban\potest. Sivecta 44 (Fig. 348.) bifariam dividat

" apgnlum BAF trianguli non aequicruri ABI, erit 4B: AI'=
B4:F4. Demittantur enim ex B, I'in 44 perpendicula B, -

I0, -eruntque wiangula B.4d, I'04 séquiangula,* pariterque

iriapgula B.t4, I'OA4, unde erit, BA: Al'=B.A:IO=B4:Td

(VL. 4). . Tta rem demonsirat Thom. Simpuon. (Elem. of
Geom. IV, 18.). Et similiter res de recta, quae angulum ex-
texnum bifariam secar, demongtratur. )

Ohs. 4. Si (Fig.. 349,) lavera BI', AT ianguli 4B
bifariam_secantur per rectas 44, BE ox verticibus angulorum
oppositorum A, B ductas; reota quoque I'Z ex tertii anguli I’
vertice ducta per punctum sectionis 8 dwarum A4, BE bifariam
secat tertium trianguli latus AB. Quippe ob Bde=dI', EA=ET,
utrumque triangulum 4B, BAE dimidium est trianguli BAT
(1. 38, vel VI, 1.3: jgitur tunng AB4= wiang. BAE, demto-
que communi tnang AB@, etit triang. B4O=—= triang. AGE,
pariterque 2 triang, B40=<3 triang 46E, L. e. ob, B4 =dr,
et AB=ET, wiang, I'B6= wiang. 194 (I.. 38. vel. VI. 1.).

- -

e —-~
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’ Et quoniam aequalis est angulus 4[E angulo ABT,
parallela igitur est BZ ipsi I'# (I.'28.), "Rursus, guo-
niam aequglis est AI'B ipsi J4ET, parallela est AT
ipsi ZE; p,arallelogrammum igitur est ZAI'A; ae:
qualis igitur ZA ipsi AI' (. 34), AL vero ipsi ZA.
Et quoniam upi laterum trianguli ZBE nempe ZE
ducta’ est parallela” AT, , est ut B4 ad AR ita BT’
'ad TI'E. (VI 2.). Aequalis autem ‘AZ ipsi I'd; ut
' 1gltur BA ad I'd ita BI’ ad T'E (V. 7.), et alterne
(V. 16.) ut AB ad BI' ita AF ad I'E. Rursus,
quoniim p,afalle_la est I'd ipsi BZ, est igitur ut BI'
ad T'E ita Z4 ad 4E (VI. 2.). Aequalis autem Z.1
_ipsit Al; ut igitur BT ad I'E ita AT ad Ed (V.
T.), alterne igitur (V. 16.) ut BI' ad I'd ita T'E ad
"Ed. - Et quoniam ostensum "est, ut AB quidem ad

Atqui tam wiang, I'B@:triang. TBZ . . i
q,quam thang I94: tuang 1"_4& ‘—FG'PZ (VI 1')1' Ergo

(V.11,) wiang, I'BO : wiang. I'BZ.= triang. I'6.A :triang. rdz,
et hinc (V. 14.) wiang. I'B'Z= triang. ¥ 4Z, ac (I:38. conv.).
BZ=—dZ. CL. Pleiderer, L. c. §. 66,

' Obs. 5. ‘Tres rectae, quae ex singulorum trianguli cu-
iuscunque ABT angulorum - verticibus ,A B, I' (Fig. 350.)
ducuntar ad puncta 4, E, Z laterum oppositorum, ubi haec
bifaviam dividimtur, in eodem intra lriangnlum puncto 30 se- .
cant. Duas euim A4, BE, quae se in puncto'© secant, tra-
iiciat, si lieri potest, tertia I'Z in punctis X, H. Per puncaa
r, e agatur recta I'©.4. Cum haec bifariam secet latns AL
in puncto .4, ubi ei occurrit (Obs. 4.), atque hoc non coin-
cidere possit cum puncto Z (I. Post. 6.): foret 4B bifariam
secta in duobns punctis Z,_ .4, quod feri nequit . 9. L7
Ax.). Cf. Pheiderer. 1. c. §. 67,

Obs. 6. Eaedem tres rectae (Fig. 319.) ita se in puncto
communi @ secant, ut segmentam cuiuslibet adiacens lateri
triangili, eiusdemque segmentum adiacens vertici anguli op-
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I‘E ngog vy E4. Kol #nsl edezyﬁr wg ,u%o/ 7 AB
 seoe ¥y BT otirmg o/ AT stog w;v lE, us & 1]
Rr ngoc m]v F4 otvrwg 7 I'E ng.os 'rrv Ed xei
- &duioov dpa g § BA weos vy AL elivwg 9 I'4 ngog
wiv AE. W Aige looyuvioy xui v 5.

‘ s
NnNPOTAIIYT &

Fav &m 'rolywva Tde nlevqas uvalo;«ov &y, loo-~
yawm dotae Té Toiywve el isae et Tis puvig,
Vo d¢ ai o,w)oyw whsvout vmoreivovow.

" "Rerw dvo voiywve vd ABI, ./14,15 Tag nlwpag
dvaloyoy Spovie, we piv v AB moog sy BI' otim
swe thy 4AE npee v BZ, ug s vy BI sigog wijv
Fd oiteg vy EZ wgos vy Z 4, vk o we vy BA
ngos vy AL ovswe vy EA mwods sy 42 ddyw o5
ioywyiov Zove vo ABI wgiyavey %@ AEZ vosyuve,

positi, ac -totg recta sint ut 1 :2:3; triangtlum verq in sex
tu.angula aeqnaha dividunt; ad punctum sutem secnmus com-
munis usque tantam ductae triangninm divilant in tyia ae-
qualia, Nempe 1) ob B4: AT =AE: E[=5Z: AZ (supp. et
V. & Def.), suat 4E et AB, 42 et AI" parallelae (VI, 2.).

Quare (I. 15. et I 29.) triangnla 49K et AQB, 46Z et AL

o sunt aequiangnla, adeoque 46:0.4=

‘((OE:OB=4E: 4B (V1 4.) ==drI: BT
62:6F—4Z: AP = =—Ba: ) (VL 4. 9. Obs) ==

1:2 et 46:604:44=0F:68: BE==67:6I: 2F=1:2:3 (V,
18). 2) 'AOBA=/\AOE (Obs. 4. Dem.) =6.4=6ET (L.

38.) ot triang. (9Z8:0LB )__ez.er (VL. 1) =132 (ar. 1)

674:61'4
. . 98ZB= @ 'R=96G4B 07.B=04B
MaQUS oz A= OFA—04E ® P 9ug_ 04K

3) A®BI'=0AT (Obs. 4 Dem) e Ne4B= (3253

(1. 39)==(gr %) (ac. 2.). CL. Plloiderer. 1. c. §. 68,

T et 3

-~
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BT ita 4T ad TE; ut vero -BI ad A itn TE ad
Ed; et ex aequo igitur (V. 22.), ut B ad A1 ita
I'd ad 4E. Acquiunsulqrum igitar ete,

PROPOSITIO V. (Fig, 351)

Si duo t:riangulg latera projwrtiqualia habeant, ae-
quiangula erunt triangula; et aequales habebuunt angtis
los , quos. homologa latera subtendunt, B '

Sint "duo tndngula ABI's AEZ latera proportios
tionalia habentia, sitque ut AB quidem ad B ita
AL ad EZ, ut BI vero ad I'd ira F'Z ad Zd; et
) adhuc ut BA ad 4 ita Lz/ all 475 dico aequian.
gulum esse triangulum. ABI iriangulo JEZ, et ae-
quales habere angulos, qu08§ homo og.n latera subten-

Obs. 7. .Cum in n'iangulis aequilateris rectae bifariam
© dividentes angulos bilariam quogue secent latera opposita, et
'vicissim (I. 4. 1, 8.); liquet ideutitas conclusionum, (Qbs. 4.
ad VI. 3. et VI. 4. Obs. 6) ad ipsa appu atarum. Eadellnque
per vectas 44, BE, I'Z in sex, per rectas 40, BO, I'Q in
- wila wiangula smuha et aeguahq dxvndumur. Ct. Pﬂoiderer.
l, ¢. §. 69,

Obs. 8, Vicissim, sl recta ' 44 ab vertice aliquo trian- .
gnli ad puuctum bisectionis lateris oppositi o ducta jta seca-
tur in @, ut segmentum ipsins 46 adiacens vertici trianguli
duplum siv alterius segmenti 48 adiacentis lateri opposito tri-
an'ru]i. ceterae etiam regtae per punctum € hpius sectionis ex
vemcxbus mannulx\ ductac bifarjam latera iis opposita secant.

Ductis nempe rectis BOE, 4E, evupt triabgula ﬁjg;gzjz

(VI, 1.) igitur ABAE=9B4E. 8ed ob FI=2B4 (supp.)
etiam ABIE=9/\AB4E (VI. 1). Quare Amu;:AqrE.
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xal loag &ovoe Tdg yuving, vy do ouoloyde misvpal
lfnocet'vovm, )y pév vno ABI v vno AEZ,, vy
0t dmo BI'A < vno EZA, xoi e‘u wijy vna BAL
vjj vno EAZ,

Svveordre ydo meos v EZ - evdsix, xal voig
1008 m}wj mméz’occ voic B, Z, off piv vmo ABP .
yovig ioy q vne ZEH, v & vwo BI'd i’m] 7 Umo
EZH- lozm] doe 7 vnd BAT Aoests; fn] vne EHZ
davly ion.

Ioo;'wwov aga o7} %o ABT 'rgtywmw tw EHZ
sopaver wiv dga ABT', EHZ toyuvey evdioysy
elow ol n)s'vgai el megl g ioas yuvieg, %ei opc-
).oyoa ai Ue Teg 76ug yawmg rﬂ.wgal 'vnowswovam-

"oy aga ws v AB ngog vijv BT otitwe 4 HE YIQOQ
v EZ. 'A\ wg.ij AB ngog vy BI' otzwg vsio-
xetgae 3] AE mode vy EZ- v¢ dou 5] AE ngog vy
EZ olivwg 4 HE mneoc vijv EZ- éxuvepn dpo Teiv
4E, HE ngds wijv EZ wov avvov ¥e Aoyoy foy

oo doviv q AE v HE. Aw vd avrd O %ok 1 AZ -

et hinc (1. 38. conv. )).AE_.I‘E. Similiterque ostenditur, vol
nunc ex ©hs. & mfeuur, ducta I'9Z recta ﬁeu etiam AZ=—
BZ. CL Pleiderer, 1. c §. 70.

Obs, 9. Pariter, si tres rectae 94, 6B, 91‘ ab puncto
@ intra triangalum ad vertices angulorum eius ducta_e triangu-
lam in tria aequalia dividunt; rectae hae ad latera usque tri-

", anguli opposita continuatag bifgriam ea dividunt. Est enim -

(VL. 1.) AA46B:\GAB=—160:64=A0D: 40F. Quare, ob
A A46B=/\ 46T (supp.), ctiam N\OLB=c 8D (V. 12.) et
“ hine (I. I8, conv.) B4=IF4. Et similiter in rc_:lxqms Cf.
Pleiderer. lyc. §. T4, = | Y
~ W PROP. V. VL

Obs. 1, Propositiones hae conversae sunt praecedentis

‘ quartae, atque uti haec propositioni I. 2. ita illae. propositio-

i
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_ dunt, ‘angulum qliidem ABTI aﬁgulo AEZ), ;angulum
vero BI'4 angulo EZA; et insuper angulum BAI
angulo EJZ( .

Constltuatur enim (I. 23.) ad rectam EZ, et ad
puncta in ea E, 'Z, angulo quidem ABI" aequalis
ZEH,"angulo vero BT A acqualis angulus EZH; re-™

-liquus (I, 32.) igitur BAI reliquo K HZ est aequalis.

Aequiangulum igitur’ est triangulum 4BT triangulo
EHZ; trunﬁulorum igitur ABI's EIIZ proportio-
nalia sunt latera (Vl. 4.) , circum aequales angulos, et.
homologa latera aequales angulos subtendunt; est igi-
tur ut 4B ad BI ita HE ad EZ. Sed ut AR ad
- BD ita ponitur 4E ad EZ; ut gitur JE ad EZ ita
HE ad EZ (V. 11.); utraque igitur ipsarum AE,
HE ad EZ eandem habet rationem’; aequalis igitur
est AE ipsi HE (V. 9.). Ex eadem ratione et JZ
ipsi HZ aequalis est. Et quoniam acqualis est JE

nibus I. 8. L 4, respondent, ad quas eatum demogpstrationes
reducuntur, et sub quaram’ conditionjbus triangula similia et
aoquaha sunt. Cf. Pfleiderer. 1. ¢, §. 2.

Obs. 2, Sub quintae conditionibus similia qsse triangula
propositio haec aeque immediate ac quarta efficit: positis aue
tem soxtae conditionibus, mediantq quarta demum proportio-
nalitas relignorum circa angulos aequales latérum, ad triangus -
lorum similitudinem per VI, 1 Det., requisita, colligitur. CL
Plleiderer, I, c. §. 3. . b

»Obs. 3. Ope sextac demonstrantur conversae mnoanulla-
. rom propoutwnum, quae Obs. 2. ad VI. 4, comprehenduntur,
nempe qudd, sumtis (Fig. 338, 339.) in eadem recta tribus
punctis 4, B, 4, et per duo corum B, 4-ductis duabup pa-
vallelis BI', 4B ad easdem (vel oppositas) rectae illius partes,

1
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v HZ oy ioy. Ensi.odv ioy doviv 4 AE v EH,
%oy} 0t v, EZ, Svo & ai AE, EZ dvoi vaig HE,

.E'Z lowe elot, nar Bume 4 Zd ﬂu'ou ;u} ZH ovivy

e pevie” aga 7 1o JEZ ywvia vy vno HEZ ioviv
ioy. Kul 50 AEZ vgiywvoy 79 HEZ 'tglywvw mw,
"uul «i Aotseul ywmou Taig Aoimaic ywmwc oot , mp
g ui ioce nlwgm vnofrewoww' oy a()tx dovi et 1
niv vno JZE yuvia vy vmo HZE s 'r; ot 1o EAZ
7 vno EHZ. Kul énei 4 pilv vno ZEA v vno
ZEH doviv ioy, M. 4 vnd HEZ vj vno ABI
oty oy wed o vnd ABI doe yuvie v vme AEZ
otiv fog, 4 vd aved Oy xei of vno ABI v vno

AZE oty ioy, %ot §n q] meog vy A vy meds v A .

Zuo;m'vioy Goor 2ot v0 ABI volywyvey v¢ AEZ g4~

puve. Buiv doq 6‘15‘0 el of e o
"IPOTAZIZ &.
'E&}" do toiywve piay yoview pug yovic ogy
Yy, megi Ot vdg foag yuving vdg mlevgds dviloyows
\ . ’ '

prouti puncta B, 4 in ea iacent ad -easlem (vel oppositas)
paries puncti 4, sic, ut sit B« JE=A4B: A4, puncta £,
’F,\ E; paviter jaceant in directum. Iunctis enim 4TI, AE re-
ctis, ob augulum ABI'—d4E (1. 29.) et BI : 4E==AB; 44
(suppe) est angulus BAP=d44E (VL 6.), ideoque priori casa
rectarum AT, AE una in alteram incidit (Conv. I, 8, Ax.);

posteriori eaedem rectae in directum sibi invicem: sunt (Conv, *
1, 15, ). Clavius posteriys cadem - modo, pmu indirecte de-

monstrat. CE. Pfleiderer, 1. c. §. 76.

Obs, 4. Sint (Fig. 353.) 4B, I'4 pnallclue, et 0,

Irectae quagcuxgque inaequales. Utrinique a puncps E, Zin
parallelis ubicunque sumtis, abscindantur in priore ZH=2Zn==
0, in posteriore EO=ZEJ==11, ita ut puncta H, © sint ex una
‘' rectae EZ parte, %, U ex altera: tres rgctae EZ, 61, 37 in
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ipsi EH, communis autem EZ; duze 4E; EZ dnas
bus HE, EZ aequales sunty et basis ZA basi ZH
est aequahs, angu‘us igitar 4EZ 4ngulo HEZ est
aequalis (I 8.). Et triangulum AEZ triangulo HE7Z
aequale, et reliqui anguli’ reliquis anguhs aequales s
quos aequalia latera subtendunt; aequalis igitur est et
angulus quidem JZE ipsi HZE, angulus vero KA4Z
ipsi EHZ. Et quoniam angulus quidem 'ZEd ipsis

* ZEH est aequalis, sed HEZ ipsi ABI est aequalis,

et ABI igitur angulus ipsi AEZ est aequalis (I. Ax.
1.). Ex eadem ratione angulus ABI ipsi AZE est
_aequalis), et insuper angulus ad> 4 ipsi ad 4; aeqniana
gulum igitur est tnangulum ABI tjangulo 4EZ.
Si 1gxtur duo etc.

PROPOSITIO VL (Fig 352)

8i duo triangula unum angulum uni angulo aequas

' lem-habeant, circa aequales autem angulos latera pros

* eodem extra ‘parallelas puncto X concurrent: et, si duo soge

menta ZN, EM ad easdem rectas EZ partes ab parsliclis 45,
F4 -abscissae sunt, ita ut sit ZN: EM=0:1T, rocta quoque
NM, altera eorum extrema N, M iungens per P{:ncl(ln;‘K
transibit. Quippe rectis EZ, OH se in puncto X ‘secantibus

* (patallelae ehim esse nequennt,” quodsi enim parallelae cssent,

foret ZH=FE® (1. 3].) i. e. O=IT contra snpp'min) est (Dbs,
2, ad VI. 4.) ZIf: E6:=KZ:KE. Sed ob Zy=2ZIH, E0==EO
est (V. 7. Cor.) Zy: E0=ZI:EO, ac Chyp. et V. 7. V. 11.)
ost ZN: EM=0:1I=2ZH: E0Q, ideoque (V. 11.) tam Zp: £

.==KZ:KE, quam ZN:EM==KZ:KE, et hinc (Obs. &.) tam

puncta 7, ¥, K, quam puncta N, M, K iacent in directum.

"Tisdem porro, quae snpra, sumtis et facas (nisi quod rectas
0, II nunc etiam possunt esse aequales): tres rectae £2, I3,



1% nlemzu"ronum

Iooywmu fover v wpryuve, xel loag é‘Est Tdg yoviag,
vy’ s el o,uo).oyo: n).wgou vmoTsivovouy.

“Forw dvo voiywve vi ABT, 4EZ, piov yoview

vy vnd BAIL' pud yovig v vno EAZ ioyy &oyve,
mepi "0k wdg ioag ywvieg Tdg mhevgag avaloyoy, we
viiv BA ngog vy AT otvag vy Ed mgos vy AZ-
Adyw 6w looyuwwioy ovi wo ABT ‘cgt’ymvw v AEZ
'/zgq’wvw, otk i’omf e’Eu oy v wm ABI' yuviey
v vmo JEZ, tmf 8% vmo AFB 77 V50 AZE. ,
vaow'm 7«9 T00¢ by v A7 eudeig, xal voig
n@0g €UTH m;puazg to:c 4, Z, onotépe y!w 0¥ Vo
-BAT ;- EAZ ioy 1 no Z4H, 5 0% vmo AI‘B iog
2} vmo AZH. '

,lotm; doc 17 neog L0 B yon lotm] vy ngog *m _

H _ioy 2otiv: dooyuviov dga dovi v ABT toiywvoy
v JHZ voryuver ovdlayov doo 2otiv we 4 BA

snigos vy AL ‘odvwg 9 HA ngos vy AZ. ‘Trouer--
voe 0 xet ve 9 B.A mpog wny AT vitwg 4 £4 meog

vy AZ woi we doe 9§ Ed ngog vy AZ ofvwg 3
H4 noos: viy AZ: Vo dpo o £A v AH, xol %o
9§ 42 &vo Ol EA, AZ dvoi vois HA, AZ ioet

- 8 se in eodem i'n'tu,pa‘rallelas puncto & secabunt, ‘et, H seg-
menta Zv, Eji ad altemas vectae EZ p_ayte? ab parvallelis ‘4B,
T4 abscissa sunt, ut 0 ad IT, vecta etiam »u altera eorum

extrema iungens' per pumctum » transibit, guod “eodem modo

: demonszratur. Cf. Pleiderer. 1. o §§. 17, 8

3 QObs 5. Quae in Obs. 4. vidimus, inderviunt solvendo v

‘problemau, quod in Loc. 1. et 2, Libyi L. Apollonii de Se-’
ctione rationis habetur. queterea inde patet, in quadrilateris,
quorum duo latera bunt pavallela, rectam, quae haec latera bi-

feriam [dividit, et diagonales figuiac in’eodem intra quadrila.’

terum puncto s seoare; et si altera duo latera parallela non
, X _

~
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portionalia; aequiangula erunt triangula, et aequales -
habebunt angulosy quos homologa latera subtendunt.

- Sint duo triangula 4BI'y JEZ, unum angulum
BAI uni angulo EAZ .aequalem habentia, circa ae-
quales autem angulos latera proportionalia, ut B4 ad
ATl ita EA ad AZ; dico aequiangulum esse triangu--
lum ABT triangulo 4EZ, et aequalem habiturum
‘esse angulum ABI’ quidem angulo AEZ, angulum
vero AI'B ipsi AZE.

Coustituatur enim (I. 23.) ad rectam AZ, et ad
punct’ in ipsa- 4, Z, alterutri augulorum BAT', EAZ
- aequalis angulis ZAH, ' angulo vero Ar'B aequahs
ipse 4 ZH. :

Rel’qﬁus igitur angulus.ad B Yeliquo ad H aequa-
‘lis est -(I. 32.); aequiangulum igitur est triangdlum -
. ART triangulo 4HZ; proportionaliter igitur est (VI
" 4.) ut B ad Al ita HA ad 4Z. Ponitur sutém et
ut BA ad A ita E4 ad 4Z 3 ut igwni (V. 11.) E4
ad 47 ita HA ad 4Z; aequalis igitur (V. 9.) ELipsi
AHj; et communis 4Z; duae igitur E4Y 4Z duabus’
Hd, AZ aequales sunt, et angulus EAZ angulo HAZ

“v

~ sint, haec,, atque rectam bifariam larora pat'aﬂ'ola dividentem
in eodem extra figuram puncto concuuereﬁ in parallelogmma\
mis igityr dlaéonalﬁ, et rectas bina latera oppoazta bifariam
dividentes eodem in puncto se secare: -quod ita fieri alio modo
ostenditur in demonstratione XFf. 9. (J.,Pﬂndexer s < §9.
79-82. ~ .
Obs.. 6, Pexpcndicnh e tribus angulis trignguli nliouiul
in latexa opposita demissa in eodem puncto se intersecant. Sit
(Fig. 35.) 4BI manuulum, in quo duo perpendicula ex op-
positis angulis in latera AI', 4B demissa. s& intersecent in
puncto Z, iungatur 42, et producatur, si opus est, usquedum -
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Vi a . L3 7 * - & i »
sleiy xéd yoviu o tno FAZ yovig v vnd HAZ iep
4 - . - » s A ,
fiamg dou 1f EZ Sdost vij ZH ioviv ioy, zai 10 AEZ
10/ywioy to AHZ torywve ivoy iovi, xal i loimal

| piriar taig Aotals yov'aig ioet oovrar Exaripe éxc-

‘_rt'()l,x 1) 'L?q)' ¢ «i foar adevoar vrorstvoveryt loy dod
fotiv o} gy vad AZH vy vno AZE, 4 8 vao AHZ
v vno AEZ. AL 9 vao AdZH ©f ¥no AFB iotiv
ioy, i 4 U6 ATB doa ©j viio AZE totiv ioy.
‘Trozetrar 8 xal of vnd BAL 17 vno EAZ iory, %t
Aoy dou o mods t@ B homy v wede T |l ioy
20viv loopuvioy dou foti 16 ABT tdiywvov 26 AEZ
zoryive. Edv dgu o splyuve wit vd .

nHNPOTAZIX §\ :
MBdy o volyova piey yoviev pia yovie Tony
Bym, swegl 8% vds dhhag Yuviag tds nleveds dvddoyop,
iy .0 dotmdy éxarégay dna fror iddesove, 7 g
dooove 0pdis looyovie Eotar Td Toiyeve, xai ioag
ikar tdg yewiug, wegl dg dvaloyov elaw of mlevgals
; .

~ 1) Verba iuntioa isarlog, quae Peyrardus comsentiente
Cod. a. omittis, ex edd. Oxon. et Basil. vesutnimus, quum
alias’ etiam Euclidi solemne sit, verba propositionum antecés °
dentium exacte citare, et in . 4. haec verba expressa sints

;octag. BI' oceurrat in O, erit 40 perpendicularis ad BI' Tun-
gatur.enim 4, et circa t;i;lrgulux‘n AEZ describatur cirenlus
(IV. 5.1, eritque, ob angu!um"rectum AEZ, AZ diameter cir-
culi (Obs. 1. ad 1IL. 31.). Eodem modo ostendetur, A& esss
diametrum cirenli circa wriangulum AZ4 circnmseripti: itaque
puncia 4, E5 Z, 4 in ciccumferentia einsdem circnli posita
evunt. At ob angulum EZB=JZ1 (1. 15.) et angulum BEZ
=I1'4Z (uterque enim rcctus est), triangula BLE, I'dZ sum
ne‘quimguh, adeoque LZ: EZ=1Z:47% (VI. 4.), aut alterns
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“aequalis ; basis igivtm""’((llz 4.y EZ bast ZH (st aequa-
lisy ‘et triangulam 4EZ triangulo JHZ aequale ‘est,
‘et religni angnh reliquis angulis aequales ernnt, alter
a'teri, ‘qnos aequalia latera subtendunt;: aequalis igitur
‘est JZH quidem ipsi JZE, augulus’vero AHZ ipsi
‘JEZ. Sed ipse JZH ipsi ATB est agqualis (consiv.),

AT B igitar ipsi ZE est dequalis. Ponitur autem
et B/li‘ ipst EAZ aequahs, et reliquus igitur ad B reli-
ynoad E aequalis (1. 32.);" aequiangulum igitir est tri-
angnlum ABI" tn:mgn!o dEZ Si lgltur duo trum
guia el ’ .

P ] . - ’ : PRI

+PROPOSITIO VI (Flg 355) -

 Si duo triangula unum angulum uui :mnulo aequa-
Tem habeant , 'circa alios- autem -angulos litera propor-
tiohialia ; reliquorum vero utrumgue simul vel mino-
rem, vel non minorem recto ; 5 aequiangula erudt’ friaite *

‘gula y ‘et aeqn.des habebunt an; ulos. ‘cuca quos 9!0-
.pomona]ux sunt latera, o

BZ: I‘Z_KZ1 42 (V. 16,). Quoniam igitur lotera circa ane
gulos -equales B4T, EZd sunt pmpoxuom.lm, wiangula BZ Iy
AZE sunt aeqnuanguh (VL 6.), adeoque angulas ZI‘B—.—EJZn
At EJZ._.L‘.JZ (U, 21} itaque £AZ==ZI'B= Zre. Prae-
feiea autem et EZA._DZF (L. 15) taque etiam AEZ=Z6]'
. 32 adeoque, quum ALZ Yectus sif, rectus erit etiam
zor, v el 49 pe: pendicalacis erit ad BE (Playfair. V1. Pio.
., - Paullo brenus dta demopstatur, esse angulum zZra
.:EJA Quum BED ut rectus aeque ac BJZ‘, ex Cor. 2- ad
.21 unncm:uhns super diametro BI' descnptus per E e
1 traunbu, nnde erit ZI'B—E4% (1L 21.). Vid. Kl“gel’
(’Vmulb 1. Th. I 9.5‘ ety qui ibi p. 926. laudmn‘, E"‘““'
"in Nov. Commental- Pewrop, Tom. XL . 1765, — Addi po-
Euclid. Element. P. 11, . N ‘
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"Eote -Gve 1o'yova 1 ABT', AEZ, }u’cw ymm'ow
pie ywvig iony eyouw, 'n,'y vne BAI v vno EAZ,
aspi 0% dAAag ywwas rég vne ABT, AEZ, 'rac
akevods avdloyov, og v AB meos vy BT oirug
wyv AE mgog vy EZ, vdv- 8¢ lotndy toy mosg Tois
r, z “19618901’ ixatégay Gue éAdacova apic:. Méyo
ot moywwav dove w0 ABI fqtywwov 19 AEZ vo-
3'wvw, nai oy doTae 'q 1o ABC yuvie 13 vno AEZ.
ned Aozm;l 6‘v;l,ovofu 7 ngog vy I ).qqny.jgy Q0§ TP
Z .

. Ei yao awoog oty 9 “tno ABT ;mwm 'n] v7d
AEZ, pic avrgy peilov ioviv.  "Eatw peiov 9
vnd ABI" %ai. OUYEGTATO TOOQ 'n} AB sideie, xai
T0) q,goc avTi; onueiy tg B, 7§ vaé ABY, ;mw:a un;
4 vao ABH. i
_ Iwc el un; dotiv ylr A ;mwm 'n; 4 % c)‘.a vad
_ABH ywwa ©f vne AEZ ).omo dow mmo AHB)omy
1] yng AZE iotiv igy idoywvioy dge wu vo ABH
zozywvoy w9 AEZ 1gt/w1/m' dovey. doa we y AR f'moc
15y BH oivwg 9 AE ngog vy £Z. JL o 5 JE -
Wgoc 'rmf EZ otvwg vroxsitar i AB s "tgog T BI™ el -

@ v?ga 1 AB*mgde ‘m}v BF° ovrwg 7 AB ugob Ty

terat : et vice, versa, si J@ peryendmulaus et ad BI, n'msn'e
: debet !Pel. "Z. Si enim now tramseat, alia xecta per 4 et Z
. ducta ex demonstratione pauter em: ad BI' pelpendlcuhru,
o 3“"'& Seri l\eqmt (I 17 Cor. 4)¢ i

oo Pn.ovosn'rxo Vrr

0 bs. 1. Rob. Simson, duobua hac proltoamone anme-
:ums cujbn: tertium addxt nomissnm, et in demonstuuombus
uon raro occurrentem'* quo, rehquorum mgul_orum alter sit
rec.xps. Demomtnuo autem hmm calu: oadem fere est, quas
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Sint duo tmngula ABF » AUZ, unum angulnm
uni- angulo aequalem habentia angulum vempe BA F
angulo BEAZ, circa glips autem angulos ABT, AdEZ,
latera proportiongliay ut AB ad BI' ita 4E ad EZ,
reliquorum vero ad I’y Z primo utrumgne simul ni.
norem recto ; dice aequiangulum esse trungulum ARr
triangulo JEZ, et aequalem fore angulum ABI' ane
gulo 4EZ, et reliquum nempe angulum ad I reltqua
ad Z sequalem. = oo

Si enim maequahs est angulus ABP angulo 4EZ,

unus ipsorum. maior ests  Sit maior ABI"; et tonsti-

tuagur (L. 23.) ad rectam 4B et ad pugctum in ea B, -

»‘angulo AEZ aequulw ungulus ABH.

F,t quobiam. aequahs est angulus qmdem A amgnlo
4, angulus vero ABH ipsi AEZ, reliquus igitur AiLB
reliquo JZE, est aequalis (1. $2.)5 aequiangulum _guhr '
est triangulum ABH triangulo JEZ } est igitur (VE
4) ut 4B ad BH ita 47 ad EZ. Ut autem AE ad
EZ ita povitur 4B ad BI'; ut igitar 4B ad BI'iw’
‘AR ad BH, (V. 11.), reua igitur 4B ad utramque
ipsattm By RH eandem habet ratipnem; aequalis

casos, setyndiy ned omninb necesse videmx’, tertium hutc caa \
sum nomma\um affeive , - quutn oxplessio »hion minor recto'*
Ceum etiam casum, quo Ansulm tectus est, comprehendnt.

Obs 2. Patet, hanc proposmonem respondere ei, quam
ad L 26, Obs. 2. ut @asum quintum, qué duo trianguls ae-
qualia esse possuut, -notavimuss Et hoc mangulomm aequa-
Jium casn prfiemisso potest nostra haeo propositio codem mode,
quo prageqdesiten duae dammutnn- Ct. Pﬂudnex. L c.P. 1L
' §. 56, . N
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BH, , v AB dpu seds énarégay vy BI', BH rov
wvroy eyu ).o;fow {ay dou Zotiy 9 B 1y] B -wgze
dai yovie 7 a9o¢ v I yovic v vno BHI éosiv
ioy. 'Eidviov & “dpdic vnoxerrar 1 mpos o I
drrey dodt Lotiv opdic v vmo BHI, Gore 7 dpe—
bic avey yowvic o vme AHB peifuv iotiv opdjs.
Kai 28elydy ioy oboc v woog. 1w Z, xui v meds e
Z doa psifuy éociy opdje. ‘Taoxerer 8t coowy
ood7¢, Gwep dromovt ovx dpu drisis dorey 1 Ume
ABT yovie 1} vue AEZ, oy doa. "Eau'd‘é xed "5
190s 16 A icy TF "rgbg v A, uai kotiry, Goc. 3 106G
rg I Aoty o5 npog 16 Z ioy Lorivt Ioo;'wrwr dou
éori 10 ABT vpiyuvov 16 AEZ voryuva.
‘Al d"r, ndlw vnoxelodn énm.ga tay seog 'totc
T, Z pi édbeuy 0gdfs Aiywm saktv 61e uui ovtog
looyuvioy 2ote vo ABI voiyovoy v AEZ voryuva.
Ty yep avrGy: sezaozeveadévrwy , dioivg el
fouev, ot iog dovlv 7 BI v BEH* agrs xal povie
% wges 16 I o5 vne BHT ‘ioy toriv. ‘Otx Shdreay
8¢ opdic % ‘mpog v T, oUx dAdTray Cou 0gdTe ol
5 vmo BHI. ‘Torywvov &} vo¥ BHT «i o yovia
. 80 colOay ovx ebolv é).atroveg, osteo’ oty <dvovarov
ovx dou mddey dvoos davy ) dno ABIL yuvie ©j
'l?m» ABZ; ‘ioy doa. “Lbre O el ngog v A Ty
atpoc s A ioy, ).om';] doa ‘fr ﬂgdg W I' doesssi vy
, nqog 19 Z ivy &oviv woywwov dgu io7i vd 4BT
'tgcyw'yow Tw 4FZ 'rptywvw. Eir doa ddo 'roz/w'm
;cnu 1d e o , ,

'\

"Obs. 3. Tmnguia sub .conditionibas VL 7, smulu esse,
“uti ex VI 6. (vid, ad VL. 6. Obs. 2.) infertur, CL. PBeiderer. ~
Lect¥ 81
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igitui- est BI' ipsi BH (V.'9.); quare et angulus ad
I' angulo, BH[' cest,_gequalis (I $.). Minor autem
recto ponitur anvulus ad: T 5 mioor 1gltur est recto ans
gulus BHI, quare (1.’ 13 ) qui ei dejnceps est angu-
Ins AHB muior est recto. Et ostensus est aequalis
esse angulo ad Z, et ipse angulus ad J igitur maior
est recto, Ponitur autem minor recto, quod est ab-

dum, non_igitur inaequalis est angylus ABr an-
gulo 4EZ, ’ aequahs igitur. Est autem et angnlus ad
A agqualis angulo ad 4, et reliquus igitur (1. 32) ad
F reliquo ad’ Z aequahs est; aequiangulum |gxtur est
tnangulnm ABI' manguio AEZ,

Sed et rursus ponatur nterque angulorum ad T,
Z nou minor recto; dico rursus et sic aequlangulum
esse mangulum ABF tr*augulo JAEZ. -
’ Ixsdem emm .qonatrucus, simtliter ostendemus ae-
‘qualem esse BT ipsi Bc(, quare et angulus ad. I' ipsi
,BH[‘ aequahs est. Non minor autem recto’ est an-
gulus ad _I'; non est igitur minor recto BHr Tn-
anguii ig .tur BHT duo ‘anguli duobus rectis non sunt
muxores. quod fieri nequxt (L. 17.) i rursus igitar non
maemmhs est angulus ABF anf’ulo AEZ; acquahs
igitur, Est autem et anguhb ad A angulo, ad o ‘ae-
quahs, rehquus xgxtur (1. 32.) ad I veliquo ad Z ae-
qualis -est3 aéquidngulum’ igitar' est ‘trisngulum - LRI
i_ps‘ir triangule JEZ. 8i igitur duo wiangula etc. e

v -

" sy

¥ o
-

angulorum ad I’y Z uterque minor est regtoy SEMPET existexa,
0 latern 4B, 4E adiacentia anguho (supp.) acqualibus 4, 4

Obs. 4 Notm equn pozm, camm pnmum.-qp\o ncngjap ‘
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'Hiv v on&oywwm 'zotroww ono 1rg cadic ;m)«
viys imd Ty p‘mm' x4 Fevog ax&)” 76 Tpog T #adire
Tolyove o o[wwz {ore T 0% e xui d}wlozg. _

“Eora" 9 yorey og&o;/wwov %0 ABL, ood7v
Hov fn,v' vao BAT ;wwuw, Ryt ry&m and tod A4
Wl vr BU »dYcrog 4 A4 le;fm vt audedy dotew
émteoov vay ABd, AT toipuvov cia 'rm ABI )
xai &re aMojlmc.

~ 'Emsi ydo mv; 2ariv i Jno BAT ywwa v vnov
AJB omb y;.o éearion , xot wotvy Ty o 'r(u,'w-
vov wob 16 ABI nai vov. ABA 1 apis v Be howwy)
agw 1} vwe AR lo:m] v} vaq BAd tovly oy ico-
yovior Gou ovl v0° A Br 19:/0)1!0:/ Ta ABJ frmywmo.
Bty aga vs Bl dnoreivovoe Ty ogfrm/ Tou
ABI 'toqmww ngog Ty BA v UToTEvOVOUY zml dpdyy .
2 4 B4 rr(n;/awoz' otiwg gty 17AB vnowswouw oY
"mog w I; /wwcw vov AR 'toa/wvo'u ngoc vy BA
vnqrewovaw Ty foyy T ymog v I g vm' o BA4
'toﬁ 484 'rgtymrou' el & g AT moaq 'rr,v A4 ¥wo-
wswovaav fn]v agos TA B ;mwww 2 %otoyy TO¥ g -
frotymvml" w6 ABI doa. 't(uywvov 74 ABJ TQrpure”
luoymm«w ¢ dove, 4ol vog m(u Tdg T foog yovies Thsy-
gos. owo:)oyov perr duotay apa $o7i 0 ABT quyw-

mfnbra sigt ahcns BT, B% (L 18, & L 17, Cor. 3. GE Phei-
derer. 1, c. §, 88,

Obs, 5. Necessitas tertiae condmmm ptoposmom VI, (4
adiunctae simili fere ratione evincitur, ac in Obs. 2, ad T. 26.
vidimus, duo triapgula, in quibns duo latera cum angalo nni
Toram . '6b'bo's’iin uttidique ‘asjualtia sint, Inon wemiper '—aeqmlia
fne, ‘gt Wovd ad hanc aequalitarem determmmonc opus ese.
CF. ‘Phviderer, 1, o;7¥§, 89 90’ R .
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‘PROPOSITIO VHL (Fig 356)

- 8i in triangulo rectangulo -ab angulo recto ad ba-’
sin’ perpendlculans -ducatur ; quae “ad perpendmularem
¢ sunt triangula similia et toti ot inter se.

Sit triangulum rectangulum ABT, rectuni habens
angulum BAT, et ducatur ab A ad BI' perpendnCu-
laris A4; dico simile esse utrumqué ‘trungulox‘um
AB4, Adl’ toti’ ABT et inter se.

b Quoniam enim aequalis est angulus BAT an‘gulb
AA4B, rectus enim uterque, et -commuais duobus tri-
angulis ABI" et ABA angulus ad B’ rehquns thur
ArI'B rehquo BAA est dequalis (1. 32.); .;Fquunau-
lam igitur est trlangulum ARl triangilo Apd "Est
igitur (VL. 4.) ut BI subtendens an"u[um rectum tri-
anguh ABT" ad BA subtendentem angilim rectim’
triahguli 4B, ita eadem AB subtendens- a‘ngu’lum
ad I trianguli ABI' ad- B subtendenteth angulum’
~aéqualem angulo ad I', nempe B.44 ipsius trianguli
ABA; et etam AT ad AA subtendentem augulﬁfn ad
B, communem duobus triangulis; iabgulum igitur
- ABT triangulo ABA aequnangulum est, et latera circa
. aequales ‘angulos .- propartionalia habet; simile igitur
est triangulum 4B triamgulo 4B4.  Similiter osten-

. PROPOSITIO VHI,

Obs 1. Robert. Simson, monet: ,,mamfeswm cst, ala-
~ quem matasse demonstrationem, quam Euclides huius propo-
§nuqms dederat. Etenim auctor eins postquam demonstraverat;
tli@glxla este inter se se agquiangula, particulatim ostendit, ‘a-
tera eorum circa aequalet angulos proportionalia esse, quasi
hoe non factumi fuisset in propositione quarta huius libvi..
Hacc augem superflua non inveniuntuy in versione ( Campani)

(‘" k\\
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vov wi ABJ towyevy. -‘Ouolwg 07 Sxifopsy , tore
el v AL rorpove Spoy ove vo. ABT rgiywnor
éncvegoy dgo v’ ABA, AAT tglycévwv dpotoy Eove,
o).m vé ABI roiyuve.

wLiym O, on xei aalqlmg éotiv Suowe v ABA
A4r wrym/a. :

. 'Easi ydg om‘h] 7 vne BJA ogﬂy 7)j URto AAF
oviv. To, chdd gy xai v vae BAA v ngos ve T
i8ely @y ioy, nui howwr] d'gay 5§ ngde 16 B Aoy v
oo JAT lotiv ioy igoywwiov doe éotl va ABA xoi-
yarvor 16 AAD spryuve. "Evty dou wg 1 Bd
to8 ABU4 toipuvor, vnoteivovew Ty vsto BAd, ngog
vy A4 voii AAT rorpuvov, vnorsivovoey iy mwgos
-mi I yaviey, ioyy fu; vito BAJ ’ o'urwc cwn, 91 A4,
vou ABA TQLIOVOY , U tonwovcm Y ngag i B yo-
vav, weds wijy AT voreivovoay ) ino. AAP 704
A4l frg:ym'ov, foyy 7y mweos T B xai fu B,(
vnoreivovow my ogﬂv]r"m;fy 'uno A.JB 7:903 Ty AT
‘ vaorelvoveay TEY 0oy v €10 /IJF ojacay dige
éovi vo ABA roiywror v6 A4l voeyupa. " Eav uqa
v ogﬂo/mzfuu, /at Tl &5, . y

ILOPIZMA. RIS

‘Bx &) tovsov gdvegoy, ote idv v opdoyuvin’ tpi-’
yure awe THe 0'907,’9 yuviag i vy Jdow xdFevos’
ox lingue arabica et nunc (a Simsone) omissa sunt.*¢ Ostenu
Bempe auénlorum aequalitate , infert Rob. Simson. : ,,aeqm-
mgula igior sunt tuanwnla, quare laiera circa dequales augn-
1és proportionalia habeni (VI 4.}y et proprered inter se simi-
lia sunt®* (VI. 1. Dok ) Et eadqm feu eu dtmoustrauo
Caum '

I I g —
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demus et tiangulo 44 simile esse triangulum JBT;
utramque -igitw trisngulorum 4 Bde AAL simile est
toti- luangulo ABI. . C

Dico etiam et inter se esse similia triangula AB4,
AAr. . - .

Quonum enim rectus del recto 44T’ est aequa-
lis, sed et- B/lzl angulo ad I ostensus est aequalis,
et reliquus igitur (L. 32.) -ad-B reliquo AT’ est_ae- /
- qualis; aequlangulum igitur est tnaugulum AB/I tri-
angulo AAL. Est igine (VL 4.) we B’ trianguli
, (134, subtendens angulum BAdS, ad A4 tuanguh
AA[" subtendentem ‘angulum ad T aequalem ipsi
'BAd, ita_eadem A4 ipsius trianguli ABA, subten-
dens angulum ad B, ad AT subtendentem’ angulum
AAT tnanguh AJT, aequalem angulo ad B, et etiam
B.J subtevdens rectum AAB, ad A subtendentem
rectum AAL; simile igitar est tnangulum AB4 tri-
auoulo AIL S igitur in vectaugulo , etc. e

COROLLAI{IL‘\I

Ex hoc evidens est, si in triangulo wcungulo ab
angulo - recto - ad basin. perpendu:uhns ducts faerit 5

QObs, 2. Ausgin. p. 68. corollanum otiam p:ogumwm
sdiunctum reprobat. Plleiderer. 1. ¢. §. 95. circa have renr ob-
servat: spricre huius co'oilavii parie, ipsis eius verbis pro
moré relatis, demonstrationes smituntur, VI, 13, partis teriiac

. Lemm. 1. aute X. 34, ac Lemm, post XIIL 13 donua einsy
dem pars altera dcmoustutwplbul pattis primae Llrnm. 1.
ante X, 33.; partis tentiae X1H. 13.: Lemm.. yogy oem; pariig
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a3y, 7. dybeiow séy i Séoéus sprudsay - piow
am)nyw dovey whi bue w]g ,Btwwg xat. §yog- onbre-
QOVOUY TGV TUYUGTOY 1) TEOS TH THAMUTL mwga'
pw'r m'aloycw fonwy.

e e

IIPOTAEI}.‘ 8.

' 'Ir, do«?smrg w-?‘etag 70 ngogwxﬂér ﬂ,egoc mpe—
deiv.

"Bt 7‘ dodeioe evdela y AB 6‘64 & 'nig AB
T0 5100ty iy uigog mpe/ siv.

Emvs'rqy.?w & vo 'r(mov' xal &rz&w s eudsic
@30 TOU /l q A, yoviev megiéyovos pevd vij¢ AB
wyovaav' 2ol al’r(p«?w Ty oyyeiov 2ni vig Ar 70
4, xat uem«?woav vy A4 ioee ai JE, ED ol ime-
sevy.‘}w 7 BT, %ai d‘m Tov 4 aagc./.).q}.og avey qx#w

'l] AZ‘ ' -
) )nmac XIH, 18. ac IH 6. Collect. mubem. Pa,ppl, a Pto-
posmombus VI. 8. et VI. 4. deducta traditur: sevius itaque,
usus illius frequentis caussa, tum locis citatis, tum alibi, ut
in demonsurationibus XIII. 14, X111 15. XIII. 16, addita (for-
san . resmuta) est censenda.® Addic demde Pﬂelderel., Ppraeter
duas pmporuones corollario hoc enunciatas notari mereri ad-
huc ‘Sequentes: 1) latus, quod: trianguli rectanguli angulum
rectum’ spbtendit, est-ad alterairum sius latus circa angulum
recium, nuti religuum ipsius latus circa angulum rectum est
ad perpenflncdlum ex ‘vertice anguh vecti in hypotenusam de-
missum, et alterne (IV. 4) 2) Unum tuan"uh réctanguli
latns circa angulum vectum ost'ad alteram: uéi, quod priori
" adiacet, sog‘mem‘um hyp’otenus‘ae,’/pe‘rpendiculo ineam ox ver-
. tice augulf recti demisso abscissum, st ad ipsum hoc perpendi- .
culum; vel ‘uti hoc perpemhculum est ad segmengum hypote-
nusae adiigens late#i posteriori (IV 4. ).
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ductam inter basls segmenia mediam proportiopalem

esse; et etiam inter basin et utrumlibet segmentorum,

huic segmento adiacens . Jatus , -meditim proportionale

N N
| TP

. PROPOSITIO IX (Fig. 357) ¢

‘ Ab data- recta imperaiam partem auferre,

N -
i

Sit data recta AB ; oportet ab lpsa AB imperatam

partetn anferre, :
Imperetur pars tertxa,’ et dncamr qunedam recta

AT ab A, quemlibet angulum conunens cum ipsa

ABj; et sumatur gnogdlibet” punctum 'S in ./ll' » et po-

* nantur ipsi A4 aequales AE, EI" (I. 3.); et inngatur

BT, et per 4 paralicls huic ducatur 4Z (L. 31.).

T
* i

. Obs, 3, Cum snguli m femfc‘:iroulé sint rebti (. GI)

perpendicularis ab quocunque peripheriae circuli ,Pun’ct'o ad

aliguam eius diametrum ducta est media proportionahs inter

segmenta, dxametu huins ab pelpendxculo illo fagea: et qute- :

libet cirguli chorda per centrum non transieus mcdu propay-
tionalis est Jinter diametri per alterutruny eius extremum duc.
120 seamemum ipsi ‘adiacens, quod perpendicnlum ab altero
churdge extremo in diametrum hanc demissum ab ea abucmdn,

: syumqno duumrum (VL 8 Coar,), ' CE Pfleideer. ), c, §. %

PROPOS‘TIO IX.

O.b s. 1. Rob, Simson. monst ,,demonsuatio Linins facn
st in cgsu particnlari, in quo egilicer pars tertia abscindenda
es; w4 -data veota (contra tenorem, ut Pleidever, addit, targ
propositionis, quam expositionis, et absque ulla mentione ‘ape
phicatiogis solurionis exhibitae particularis ad cecteros sass),

-
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CCEnsr W sopuvoy 166 ABI' mepd  picv Tow,
ndevosiv vy BI yxvar 7 ' ZA avdiopoy voc Eotiv
oo 3. I'd wpoe vty Ad obéng v BZ nges <y ZA
dwniy 08y I'd vijg A4 dindij doe wui 7 BZ. wie
Z A vguedy) dpa 5§ BA g AZ.
" Tijg doo dobsions evdeias tic AB 10 Intteydiy:
“volrov pégos wiyonren w0 AZ. “Omep iédse srorfjout.
L HPOTAZIZ ’
o 'ln’ Jo.‘)siﬂav ‘stbeicy t.z"nuw u, 6008:0)' w—
#e:a ur,ur,uwr; o,uo:wg TEQELD. ’
"Egsw 7 ,uw doSeive vFciu ur/n,rog 7/ AB K
6‘! n'r;nwwr § AL (& & v 4B ur.q,rtw fry
. /,lI ruur;lew, o‘uozmg Tepeir. Lot tevpmudry
l‘ 9, uazu w J, L' onpele , xai zeioduoay mgte
7awuw wjovoey neguéyery, xui ineletydw 1 B,
woi St viv 4, E 15 Bl megddinior 53 %vwoay «i
4Z., EH, o 8 voi A 1g . AB neggidsiog qydw
MGK e

- f

;) Quqq upus mclqu wzn, dz;unt in ed. l.’:n';snensl et
Codd. a. 6. d. Quum tamen in expositione spud Euclidem,
ok quae in problerhate Rerd iibéfitur, expreste reped solemnt,
gquunn illa ,om;nno -esse: videntaw', et libravii tantugh imcuxia
w Mss, omissa, Itdque xll; restituimus e cdd Oxou. et
Bml : "

B e e T I RPN

.,quaxo ‘minime videtur * Enclidis - essc. * Prastorra’i quantor
magnitudinibus propomonahbm concludxt auctor, tertiam ae-
qncmultlpllcem ésse quartae’, atque prima est secandae’; quod
quillen’in ‘YHbro V. ut e iind habemus'; Aulitbi ostehsum
est, (Vid, Prop, D. in Exc. ad: L. V.), Sed Ldgj ut ulie;
pssumit editor ex confusamea apnd v:ilgus recepta proportio-

naliumw notione,** Geneulem deinde Simson. uddit demon-
strationem ; ‘dum nempe iubet tectam: AT tam fmulnphcem

’

- v
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“Itaque quoniam uni- lateri B wianguli. A4BJ pa-
rallela ‘ducta- est recta. Z4; evit (VL. 2.) ut I'd od 4A
ita BZ ad ZA. Dupla autem I'd ipsine 44, duply
1gmn' et .RA ipsins ZA; t\pla igitur BA. npsms AZ.

Ab ipsa igitnr data recta AB lmpemta tema pats
ablata est AZ. Quod oportebat facere.l . v

- PROPOSITIO X (Fig 3»\4)
.Datam  rectam ,-i.nsg:ctalp similiter gecarc, ut data

recta, secta est. R
Sit data quidem recta msecta AB s secta vero A [’

~oporlet insectam rectam AB sieniliter secayey ut 4['

secta est. ~ Sit AT secta in _pungtis 4y Ey &t Pon.m.
tur ita ut angulum quemhbet contineunt,’ et mnsntur
TB, et (I 3L) per J, & ipsi BI parallelae ducan.
tur d&, EH, per: . 4 autem ipsi AB parallela duca-
tur JOK.

‘sumi ‘rectae 44 pro Tubitu: éumui\e,v quam muhipie.{ essé
debet. 4D parus abscindendae, et religuis peractisy ‘dt. i
textu graeco, concludit, esse (VI. 2.) I's: 44=B%: AZ, o
(V. '18.) compoxxéndb AF: As==dB: 47, unde’ (V. 1’1op

D.) AB tam miltiplex «iit rectac 42, quam maltiplex swmth
Fait - AT Tectac ‘A4 adeoque AZ eadem pars erit vectae A8,
quae pars ést A4 tectae AI'i. e. AZ esit pars & vecta B ab-
scindenda. Eaden: demonstratio , notante Plleiderer: 1. & §. 98,

ita‘etum absque snbsidio Prop.”D. absolvi’ potest, ‘ut a Baer.
manno in scholio adiuncto factam est.  Ob ‘patatlelas’ BI,

Zd. est AT A4=-AB: AZ (VIL; 2. Obs. 2.} vel alicrue (V.
16.) AD': ABSAL: Z=n. Af 0. AZ (V. 1-1. V. 15.) deno-
tante n numeram integrum ;) duxea quem data 4B ‘mujtiplex
asse debet” partis abscindendas. “Quare’ cumi 8it AT==63 44
(constr ) ; pariter cst AB=nX A% (V. $1.).
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- IFagailyioppepior dou ioviv indtegay siv Z0O,
@B oy don ¢; v 460 v ZH, 7 8% OK vjy HB.
Ked fivel - zgcywyw w00 AKT" maod piar tov sthe~
pu’v riw KF evdla vyjxsary OF cwa).oyav dow dozex
wg 9 I'E wgog vy Ed otirug 3 KO mgog wijy O,
"Ia'q (] 1] pin KO v BH, + 8¢ Od v HZ: oty
doe wg 1j T'E ngog tiy EL oivug 4 BH ngoc Ty
HZ. llchy, inel tgt;/wwo‘v 'tov AHE nugé ,uuv
wiv sdevoiv vy EH qavar 4 Z4 dvidoyoy doe
otly we 1 EA ngog vyy AA ovivws v HZ sgos vijy
ZA. Edeiydry O xal wg 9 T'E ngos vy Ed m'/"mg _
v BH ngdec.oiy HZ: iy dpa vic ptv o7 TE mgos
oy Ed ofirwg 7 BH ngog vip AZ, é¢ 6 of EA"
ng0s sy AA oirae 1 HZ wpoe ©ry ZA.

*H éga dodsica svdela’ d"r',umog ‘5 AB ¢y (?d&er'oy
svdeln TeT Yy v ] Al o‘umwc frw;wcm. 'Omg
§08e won,ocu. )

HPOT.A"IZ 1.

Avo &o&ewow w«‘}etwv 5 'r(utw ava).o;'oﬁ ngog—'
wgclv- e o .

) bs. 2. Fadem ratione ab data recta .AB nbscmdemr seg.
mentum N quod ad totam habeat rationem datam qeqt;e mino-
vis M ad maiorem M~-N; vel quod ad segmentum resnduum
habeat rationem datag rectae M #d datam N; sen data recta
AB. necabuur m data rguoue, reptae nimiram. dane M ad d;-'
tam N, sbsczssa negipe Jdr:.ﬂ[, dI‘c.A, teliquisque .ut.ig
Vt, 9, peractis ( (Vid, Pappi ad Likros de Sect. rationis Lesmnm.
1. Collect. Madmmo Halley p. XVUL XLV, Clavins, Tacquet,
alu) l‘ﬂendenu L o §.99. b:mxhguc ratiane dagag vectae 48
alia_ab puncto Jude 4 in diregtum, aduueuq, griae ad ipsam
lubeaz datam rationeny, datse mimirum recrap A ad datam N;

VoL
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Parallelogrammum igitur est - nbrumque ipsorum
Z6, OB;. aequalis igitur (I 34.) 460 ipsi ZH, OK
vero ipsi HB. Et quoniam upi lateri triangali 4K
ipsi nempe KT parallela ducta est recta OF ; est (VI.
« 2) ut FE ad Ed ita KO-ad-Od. Acqualis autem
est KO quidem ipsi BH, B4 vero ipsi HZ ; est igi-
“tur ut [ f' ad E4 ita BH, ad HZ. Raursus, quoniam
noi laterum trianguli AHE ipsi. nempe EH paralleh

ducta est ZA4; est (VI 2.) ut ES ad A4 ita HZ al °

ZA. Demonstratum autem est et ut, TE ad E4 ita
BH ad HZ; est igitur ut [E quidem ad Ed ita
BH ad HZ, ut vero £4 ad 44 ita BZ ad Z 4.
' Data igitur recta insecta AB datae rectae sectae
AT similiter secta est. Quod oportebat facere.

"PROPOSITIO XL (Fig. 35.) &

Duabus datis. recus, teruam propomonl!em 1nvc~
nire. ~

_ vel etiam ita, mt oompouu ex data. AB, uquc ab wm
inde 4 versns oppositas partes adiecta habeat ad d.\um (vel ad
adxectarn) rationem datas maiotis M ad daum mmorem N
(Pleidever 1. ¢, §§. 100. 10f.) ‘Caetsrum apud Cﬂ‘npdnum
proPosmo nostrz 9. elt VI 11. , . . -

" prorOSITIO. XK . L

Obs. 1. Demonstratio huius p}'opouuonu {quas. apud
Campanum est VI. 12.) exgequr uddxtur. _praemissa propo-
sitione in Obs. 5. ad Y!. 2. cou!cnu.:Cl" Pﬂudeur Le

§. 102,

N .-.i.,‘,-,-.. 3
- i h .
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*Borwouy ai Jodeloue dvo cvdelee of 1) AB, AT,

xat xelodwoar yovicy wepidyovoar: tvyotioay dei dy
vy AB, Al voiryy dvedoyoy mgogevpeiy.

Ez/"eﬂlro#mmw rio of AB, Al duivd 4, B

: m”u.clu, xai 2eiodw 1 AIioy % Bd, nai fnags'u,#w

% BI'; rai 8¢ o 4 'nagal)r?o. vty qy{ho 17 dE.

" *E1s}l ovy toiyuvor aob AAE, mepe plev wiv

nlwgahf Wy AE fxrar 4 BI', dvélopéy donv ag %

AB sigog vy B4 bi‘wg'o} Al ﬂgo‘; vy TE. “Ioy

8 o BA v AL, oy don €ig 5 7% AB wods iy A

otvog o' A mgog vy I'E.

Avo dopx- Sodetoay evdsriv vy 4B, AT, zpiey
avcioyov avraig mgagevoerae 5 I'E. "Oucsg i0er moe-
foee. S . '

. IPOTAZSIZ f..

Towiy dodbiosy ebPedis, serdgryy dvidiopoy
- ;QOSEVQEIY. '

*Forooay of dodsicot 'rpalg evdelec of A, B, I’
3 &y viv A, B, T sevdgryy avaloyoy mpogevgely.

Eue(s&woav o sv0slut , i AE, AZ,; yuviar
wegeéyovoce Tvyovoay iy vmo EJZ: xal xsiedw vy
pav: A loy o AH ;v 0 B Im; ¥ HE, xat &vevy; T
70q 7 A0 qa’ thlé’s’tm?e ‘orj" ¢ HE 1uga).).7,loc
evTy u«‘}w 3m wov £ 4 EZ '

1) Verba: dvo eél0siar, quae ’Peymrdus, codiccm a secutus,
omittit, ex edd. Basil, et Oxon. remuumun ex' more Euclida
in cuunciatione sohmuf. ‘

oYM 2. 8 uquahn fierint nius manguh latetis AT

segmentd’y “alteviug etiam’ latetis’ 4B’ segmenta ,” Tettis “tertio
“Tateri BI pirallelis faita‘erunt aequatia €V, Prop. A.). “Recta
itaque data 4B in partes quotcunque aequales secabitur’ simili
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Sint datae duae rectae AB, AI', et ponantur ita
ut angnlum quemlibet contineant ;: oportet ipsis AB,
AT tertiam proportionalem invenire.

Producantur AB, AT ad puntta 4, E, et ponds
| wr ipsi AF agquahs B4, et iungatur BT, et per 4

parallela huic ducatur 4E (1. 31.).

" Quoniam igitur uni laterum trianguli 44/E, nempe
ipsi JE parallela ducta est BI's est (VI 2.) ut 4B
Cad B4 ita AT ad I'E. Aequalis autem B ipsi AT,
~est igitur ut 4B ad AT ita AT ad T'E.

Duabus igitur datis rectis 4B, AT, tertia propor
tionalis i_x;ven;a est I'E. Quod oportebat facere.

v

PROPOSITIO XIL (Flg.aso.)

Tnbus datis recus, quartam proportionalem in.
venire.

.Sint datae tres rectae 4, B, I'; oportet ipsis A..
B, I' quartam propomonalem invemre.

Exponantur duae rectae 4E, JZ, angulum conti-
nentes quemlibet E4Z ; et ponatur ipsi quidem A ae.
qualis 4, ipsi vero B aequalis HE et insuper ipsi
T aequalis 40 et iuncta HO, parallefa illi ducatur
per E ipsa EZ (1. 31.).

modo, quo propositum VI. 9 Febav (Pﬂeldeurl c. §§. 103,

104, Clavius, Tacquet., alii). Cf 1. 34. Cor. 23.
. Obs. 3. Hao propositione nituntur solutiones vatiorum

p\'oblematum, ﬁguns rectilineas datas. vario modo in panu

qumotcunqug. aequales, seu etiam ita secandi, ut pattes datn :

invicem habeant rationes. Taha problemata habentur in Eu-
Euclid.‘El't‘!!ue_nh P U i ) 0. &

)
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Enst o0y tpiyavoy 100 AFZ mage piey tov
nisvgay wjy EZ yrxree of HO, fovv doo we AH
ngos wv HE, ottwg 3 4G mooe tyv OZ. “loy 8}
g v AH vi 4,4 % HE i B, % 6t 40 v I*

“¥owev dpe we 7' A mpos Tv B oitwe 3 T mgog v

6Z. : .
Towiv doe dodeoiy tdewiv iy A, B, I' ve-
1dgey avdloyoy meogsvgerar 3 OZ. "Omeg ¥det mot-
70t '

NPOTAZIZ o

Mo d’ofhswwv wdeuiv , ;aem,v dvdlopoy meog-
svQsiv.
" "Eovwoov ai Jodticos Svo evdsior, oi AB, BI
3si O vy AB, BI uéogy dvdloyov moocevpsiv.
Ksichuoay v’ evdeing, nuui yspgagpde imt g
AL qjpwvrdioy 16 AAD, el 5390 wne vov B oy~

- pelov vf AT evdeiq mgog opdag q BA, nui éme~

Sevydwoay al Ad, AT

clidis, ut quidam arbitrantur, vel, ut alii volunt, in Macho+

- meti Bagdedini de Divisionibus libra; apud Wilke neue und

‘exleichterte Methode den. Inhalt geradlinichter. Flichen zu fine
den; in I T. Mayexs practisch, Geom. T. Il apud Pleides

i, L ¢ 55; 108118, .

"PROPOSITIO XI

'Obs. Tertiac proportionali duabus rectis datis inveniendas
inservit quoque VI 8. Cor, Sumta'nempe (Fig, 356.) recta
B4 aequali primae rectarum- datarnm, et ducta ad eam per 4
perpendiculari 44 aequali. secundao, iungatur B4. Ducta de
inde in 4 ad B4 perpendiculari AI', quae productac B4 oc-
curret in I'y erit Bd: Jd=44: 40 (VI. § Corn). (Clavius
ad hanoy Frop, Pleiderer. 1. c, §, 125.). Aliter idem fiet per
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Et quoniam uni laterum trianguli 4EZ, nempe
ipsi EZ parallela ducta est HO, est igitur ut 4H ad
HE ita 40 ad. OZ (VI 2.). Aequalis autem AH
quidem ipsi 4, HE vero ipsi B, 40 autem ipsi I';
est igitur ut 4 ad Bita I' ad GZ,. '

Tribus igitur datis rectis 4, B, I, quarta propor~
tionalis inventa est @®Z.. Quod oportebat facere. ’

.PROPOSITIO XIL (Fig. 361)
" Duabus datis rectis, mediam proportionalem in-
venire. o ' :
Sint datae duae rectae 4B, BI'; oportet ipsis 4B,
BT mediam proportienalem. invenire,
Ponantus in directum, et describatur super AF
semicirculus AAF, et ducatar a B puncte ipsi AT
rectae ad rectos BA (L. 11.), et iungantur A4y 4r.

partem alteram eiusdem VI. 8. Cor, Nempe, si prima rects
data maior est, quam secunda, fiat BI' aequalis primae, et,
dqscripto super eam circufo , ex altero eius extremo B apsetur
BA aequalis secundae, et ex altero huius extremo A4 demitra~
tur in' BF perpendicularis A4, eritque BI': BA~=BA: B4
(VL. 8, Cor.). Sin autem. prima recta. data minor est, guam
secunda : super illa v. ¢, B4 tanquam catheto triangulum con-
. stinuatur rectangulum: £4B, cuins hypotenusa 4R evqualis sib
secundae Cut in I 14. IIL 17.). Tum ad hanc B in pincts
eius extremo ductum perpendiculam AT productae BA occur-
vet in I (I Post. 5.), evitque B4+ AB=—AB:BI' (VI, 8. Cor.)
Plleiderer 1. c. & 124. Pappus Collect. Mathem. HI..7. e? 1II.
8, (Nostra Prop 11. apnd Campmum est VI. 10.). Cecrorum;
si‘tatie dyarwu maguitudinum: expressa sit-per datap rectes,
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Kt inel v djuinvsdin yuvia dotly 'ri vswo AdAT,
opn‘h] dorty.. Kot net év og.‘)oywww TQUUYY TEH AJF
ano e 0pdie 7aww§ énl oy ﬂaow mx&efwc atar
5 AB: 4 4B dee vev vijg Biocwg 'mmmzwv THy
AB, BT péoy amxloyov éoruy. .

Ao dpa dodewoiiy evdsidy vow 'AB, BI', pioy
avaloyov mgogsvpsrar if BA. “"Omep idet moujons.

PO TA*ZIE .

Tuw fowy ve xal icoywviwy 1) napallqloyga;&,mw
avumenovdooy ol nhevgel; ol suegl wis ivec yawieg
xal @y looyaviev magahdyloyediipny, avvimemoy-
. Yooy of wheveal of wegl Tdg foug yuviag, loa ZoTiv

ExEiva, ) . . R
"Eove fou v xul ioopavie wagudinloyeeups o
AB, BT, isac $yovea Ta¢ mpos vi B ywwidc, )
xsioduoay in' evdeias wi AB, BE, i evdeing doa
sioi. ual oi ZB, BH iyw ovs vav AB, BI dvu-
memovdacy o n).wpm, ai weg Tdg ioag 7wwas,
vovséorw Gt doviv. wg 7] AB mgds vy .BE ovitwg 4

HB pds n;w BZ

1) Loco woyawlmv, quae vox omnino sufficit , - hie ot it
sequentibus edd. Basil. et Oxon. habeat: ulay g fony xov=.
swy ywvlav, Utraque lectio ex I, 29. I 34, eodem redit. Cae-
_ terum etiam infra in demonsumone VI 16., ubi nostra haec
proposmo ndlnbemr, vox iooywviwy ponitur.

docet haec propositio modum inveniendi rationem duplicatam -

- rationis datae. i . - . .
PKOPOSITIO XIL

Obs.. Facile pater, e tribus rectis datis, quibus quatta

proportionalis invenienda est, secrndam, quae in figora textus
graeci prix_me, 4H in diregtum-adiectg #t, posse etiam ex
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< Et quoniam _in semicirculo angulus est 44T, rec-
- us est (IIL. 3L.). -E‘t‘ quoniam in rectangulo triangulo
AAT a’recto angulo ad basin perpendicularis ducta
est 4B ; ipsa: 4B inter basis segmenta AB BT’ me-
dia proportionalis est (VI. 8. Cor.). :
‘Duabus igitur datis- rectis 4B, BI', media pro.
portionalis inventa est B4. Quod 0portebat facere.

PRO P OSITI1O XIV. ,-(Fig. 362,)

Parallelogrammorum aequalium et - aequiangulorur
reciproca sunt latera, quae circa aequales angulos sunt;
et quorum aequiangulorum ' parallelogrammorum reci- .
proca sunt latera circa aequales angulos, zlla sunt ac-
qualia. ' :

- Sint aequaha et aequiangula: parallelogramma AB,
. BI', aequales habentia ‘angulos ad B, et ponantur in
direcum 4B, BE, in directum igitur sunt (L.14.)
et ZB » BH: dico ipsorum 4B, BT reciproca esue
latera circa aequales angulos, hoc est, esse ut z/B ad
BE ita HB ad. BZ.

)

versus H4, vel etiam (coll. 0b|. . ad VI.'2,) e verticp- 4 ox
cadem parte, ad quam est tecta 4H » vel in crure JH anguli
HA4E ad partes oppositas ultra 4 producto sumi, et tum reli-
qua in cruribus anguli assumti, vel ad verticem ei oppositi
simili ratione ac in texiu graeco peragi. ' Praeterea etiam se-
cunda et textia alterne inter se permutari possunt, fta ut jam*
non, ut ante prima et secunda in uno anguli assumti crure,
tertia et quarta in altero, . verum prima ot teitid in uno, se-
cunda et .Quarta in altero sint, Pfleiderer 1. c. §. 119, 120.
8i quis vero disideret, ut prima et quarta in unc, secunda et
tertia in altero crure anguli sint, hdc quoque-fieri poterit, si .

i
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 Svperenigguode yoo v ZE. nagoadyioypapipoy.
'Enst ovv icov &vi 16 AB mogaliniéyoappov

86 B mogaddyloygdpp, o 3¢ no ZE- Eovey

dge wg 70 AB soos v6 ZE oivug vo BI mweog o
ZE. "AM ag uiv 10 AB ngec vo ZE ovvwg 4 4B
weos v BE, o¢ 0t vo BI mpos ©6 ZE ovvwg 7
HB ngos vijv BZ: xei de g 1 AB moog vy BE
otivwg 7 HB mgog vyv BZ. Tev AB, BI doa -
gul}.qloygd,upww évrisemovdaoy el mhsvgel, ai wepi
Tdg foug yuvies..

"AMd 9y awmenowﬁéwmw o nlwgm al mepl
vag ioos ywvies, xat dovw ag 1) AB mpos viv BE
ovrwg 1 HB ppog vy, BZ Aya éve foov éovl vo
AB moguldnhoyoapuoy v BT mageddyhoyedpuw,

'Enel ydg éovwv g v AB mpog vy BE otiywg 4
HB =mgdg vy BZ, add' wg uiv 1) AB ngog vyv BE
piyog v0 AB megerdyAdyoeppoy sigos ©0 ZE so-
paddyloyoeppuy, we - 8% of HB mods wiv BZ ovrug
20 BT woguddyddyeupsov meds v6 ZE megeliyho-
youppov: xal ws dpe.vd AB mpog vo ZF olitag vo
BT sngos 10 ZE- icov dou éoti v0 AB naguly-
Aoygay,uov w BI nagu).}n]).oyga,tmw 2uv dgo
foov, nat Td §Erg. .

nrora4zrex @ _

Ty ioww xei pioy puug iogy doviey yuviev vo-
FVY EVURSTIOVIUGIY. wi. thsvgel, o Wsel vde iows

ex vertice angali propositi puima in uao’ crure, secunda in al-
terd sumatur, ot altera liajum rectarum puncta ‘extrema, recta
aliqua iungantur,  deinde ‘in. coder crare, i’ quo 3wmta est
uqundt a vemca abscindatur rertia, ‘atquo ab aliero cius ex-
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Compleatur enim parallelogrammum ZE. \
. Et quoniam aequale est parallelogrammum 4B pa-

rallelogrammo BI'; est autem aliud quoddam ZE; est
- igitar (V. 7.) ut AB ad ZE ita BI’ad ZE. Sed (VI
1.) ut 4B quidem ad ZF ita 4B ad BE, ut vero
BI ad ZE ta HB ad BZ; erit igitur (V. 11.) 4B
ad, BE ita HB ad BZ. Parallelogrammorum igitgr
AB, BT reciproca Ssunt. latera, quag circa aoquales .
angulos sunt.

Sint autem recipmca latera circa aequales angulos,
et sit ut 4B ad BE ita HB ad BZ; dico aequale
esée paraﬂclogrammum AB paullelogmmmo B.F

-Quoniam enim est ut 4B ad BE ita HB ad BZ,
sed ut 4B quidem ad BE it (VI 1 J) paralielogram-
‘mum 4B ad parallelogrammum ZE, ut HB veto ud
BZ ita parallelogrammum BI' ad paralllégrammum
ZE; erit igitur (Vi 11.) AB ad ZE ita BI' ad ZE;
aequale igitur est (V. 9.) parallelogrammum A48 pa-

rallelogrammo BI. Ergo aequalium etc.

PROPOSITIO XV. (Fig 363)
Aequalium et unum angulum uni aequalem haben-

tium triangulorum reciproca sunt latera, quae circa

tremo ducatur ad illud crus, in quo prima sumta fuit, vecta,
quae sit, ut vocant, antiparallela ¢i, quae primae et secundae -

‘. «xtrema iungit i, e ita ducatur, ut cum crure uno engdem

angulum. efficiat, quem illa, cui antiparalléla cssc debet, cum



216 ELEMENTORUM

rwvmg' uai Wy, ,uww i fony lxdwwy g/wwav T0e~
gmmw, avuimenovdaoy ol nievgal, ol negl vds ioug
ywmag, ioo dovey Emsive. :

. "Eove oo 'tgzywm o ABI‘ A4E, ,uww i
iony sxwm paviov vy vno BAT v vné AAE-
Aéyw ovs viv ABT, AAE tpcywwme dvmnsmordeoy
i, nlévgm, ol mepl wde ioug ;mmag, vovviony. oL

- dovlv.wg 4 I'd ngog wjv A4 owwc 17 EA neog

vy AB.

Ksiodw yeg Gove ¥ Udslog eivas mv I'A L
A4 éx svdslag dgo ows woi 7] EA vy AB.” Ka}
Inslevydn q B4.

‘Enst ovy ioov- do%l w6 ABI 'tetywvov fu6 AJE
coiyuvn, dhho 8¢ vo ABA owwy doe wg vo I'AB
voiywvor ‘nigés 50 BAA vglywvoy ovivwg 50 AAE vgi-
yovoy wpds w0 BAA soiyovov.  "AM wg ptv o
I'4B mpoc vo BAA oimwg v I'd mgég wijv Ad, ws
& w0 EAA moog 56 BAA otwac 1 EA meos vy
AB xal wg dge .TA spds vy Ad ovswe 7 EA
. swpog sy AB* wiv ABI', AAE dow vpiyevey avsi-
memovdaow of tthevgel, oi el Tig ioag puving. .

-alters, ot vice verss, Hic quoque situs secundae et tertiae in-
ter se permucari possunt. Cf,- Peiderer 1. c. §. 121. Apud’
Campanum Prop. nostra VI, 12, non separatim pumeratur, sed
praocedenti VI. 11.-(apud Campanum VI. 10.) tantum subiun.

gﬂlll'o

' "PROPOSITIO XIIL
O'bs. .Pars posterior Obs. 3.7ad VI. 8. etiam adhuc hu-
jus problematis solufionem exhibet, facile inveniendam. Pfei-
dorer L. ¢. §. 126. Casterum VI, 13, Prop. est apud Campa-
num VI 9. Docet illa-aliis, verbis i ratio duarum maguis-

,
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aequales angulos sunt; et-quorum triangulorum unum
angulum uni aequalem habentium reciproca sunt latera
circa aequales angulos, illa sunt aequalia.

Sint aequalia triangnla ABI'; AAE, unum angu-
lum uni ‘aequalem habentja, scilicet angulum' BAT
angulo J/IE ; dico. triangulorum ABIL, AAE reci-
“proca esse lanera' quae circa. aequales angulos sunt, .
hoc est, esse ut I'4 ad- A4 ita EA ad AB.

Ponantur enim ita ut in directum sit ['A ipsi 445 -
in directum -igitur est (I. 14.) et EA ipsi AB. Et
A mngatur Bd. - '
Et quoniam aequale est tnangulum ABT' triangulo
AAE, est autem aliud triangulam ABJ; est igitue
(V. 7.) ut triangulum I'4B ad triangulum BAAL ita
triangulum AAE ad triangulum B.A4. Sed ut I'dB
quidem ad BAJ ita (VI. 1.) I'd ad A4, ut EAA.

vero ad BAA ita EA ad AB: erit igitur (V. 11) -~ -

I'd ad A4 ita fAad AB triangulorum igitur ABI,
AJE reciproca sunt latera, quae circa aequales angu-
los sunt. :

tudinum expressa sit per datas reotas invenire rationom sub-
duplicatam rationis datae. 4

 PROPOSITIO XIV. .
Obs. 1. Exemplum huiusmodi i)anllalogttmmomm prag-
‘bent, quae in I, 43, vocantur parallelogummomm circa dis-
gonalem complementa, Cf. Pleiderer 1, ¢ §. 134,
Obs. 2. Demonstratio, qua ex aequahun angulorum ad
B opo I. 14 infertur, si 4B, BE sint in derectum, fore et
ZB, BH in djrectum, practer morem pracceps videtur, et
- vectius deduci posse videtur ex ea conversa I, 15, Prop, quam
l’ . ’ : .
¢
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A)J.a 317 avuimenovFeTnoey ai nlwem 1oy ABT,
AAE Tgt)ﬂ”’l’w’l’, uet dovw we § I'A npog vijy Ad
ovrwg 17 EA noog vy AB: Méywm ot ioov ot w0
ABT <piyovov v AAE voiyave.

'Emtbevydeione ydo wodw vie B4, éna éouv'w‘g
3y I'A mgds vy Ad oivag 1 EA neos vy AB,
. wg pv oy T'A mpog wiv Ad ovews ve ABI
voiywvoy mgos to BA voiywvoy, wg 0% i EA meoe
wy AB ovtwg 70 EAd cgiywvov sgos v6 BAA
1oiyevor: ws doa vo ABI spiywvoy moss vo BAA
‘otivng 76 EAA voiyuvor ngog ©0 BAA dndvegov
coa wuv ABI', AAE ngdg w0 BAX vov ovrdy
dyee )oyov. ioov agw govl vo ABI voiyavoy v EAJ
Tot, nmw Iow a(m fowv, wot ©o g

: TIPOTAZ'IZ' .
"Edv fe'ooageg svdsion gvaloyoy wot, To vmo veY
_deguiy aﬂegwxoywov ogﬁnynwm/ doow ol 6 vmo
gy picuy megisyopéve ogdoyuvie: »dy <6 Und Tdv

- iam Proclus desxdemvnt, et nos ex eo supta attulimus. CI,
Plleiderer 1. ¢. §. 136,

PROPOSITIO XV.

Obs. 1. Propositiones 14. et 15. uno enunciato, pariter
ac duas propositionié VI. 1. partes comprehendere, atque etiam °
ope 1. 34. unam ex altera inferre licet. Coniunctae autem,
quam seiunctas cur facilius inrelligerentur, quod Austin. vulr,
haud apparet. CF, Pleiderer L.7c. §§. 139. 140.

Obs. 2. Propositiones 14. 16. parallelogrammi vet trian-
“guli dati transformationem in aliod dati lateris, eirca sandem
wel leqnnlem angu}um rédticux_u ad problemma VI.-13. Juxta eas
scilicet ‘quarta proportionalis lateri date, et duobus parallelo-
grammi, triangwlive duti oirca angulum designatum lateribus,



\ LIEER SEXTES. 219

~ Sint autem reciproca latera wriangulorum ABI,
- AAE, et sit ut. I'd ad «AAf ita EA ad 4B ; dico ae-
quale esse triangulum ABI" triangulo 4AE.

Juncta enim rursus By, quoniam est ut I'A ad
A4 ita Bd ad AB, sed ut 1'd quidens ad AA ita
(VL 1.) triangulum ABI ad trisugulum BAd u EA
vero ad AB ita triangulum E Adad triangidum BAd:
erit igimr (V,.‘ 11.), ut wriangulum ABI" ad BAd ita
triangnbum EAd ad BAd; utrumque igitur ipsormm
ABI'y AAE ad B4 eandem habet rationem; ae-
quale igitar est (V. 9.) triangulum . ABI" triangulo
EA4d. Aequaliam igitar etc. ‘

PROPOSITIO XVL. (Fig. 364)

Si quatuor rectae proportlonales sint, rectangulum,
sub extremis comtentum aequale -est rectangylo snb me-
diis contento; et si rectangulum sub extremis conten-

-exhibet alterum circa hunc angulum lawus parallelogrammi tri-
angulive construendi. Nomiumatim ope Prop. 14. in compen-
diym redigitur solutio problematis I. 42, CI. Pleidever 1. c.
£9. 141, 142 ) .

Obs. 3. Facile uum Prop. 15, exundx potest ad trian-
gula, quornm’ nuus angulus unius, etunus apgulus alteuussxmul
- sumti sunt duobus rectis aequules. CL. infxs ad VI. 23. Obs. 9.

PROP. XVL XVH.

Obs. 1. Prop. 16. ut Corollarium 14. ot Prop 17 ut
Cor, 16. sisti, vel etiam utraque immediate demonstrari potest
ilsdem modis, quibus. 14, Ambae etiam sic enunciari pos-
sunt: parallelogrammoram rectangulorum acqualium :bases sunt -
altitndinibus reciproce proportionales ; ac vicissim sequalia sumt
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d'ugww ‘mgwxo'usmw opdoyuvioy isoy 9 TW UTO TEiY
péoay megeyopéve ogdeywvin, oi véocoges svdelar
* dyaloyoy éoovrou.

"Eavwcay ai fréawgeg sv&ezm ava).o;«w ai AB,
I'A, E, Z' wg 4 AB mgos vy I'A oiivwg v E meoc
wjy Z+ Adyw ove ©0 vmo viv AB, Z nsetsxo'psvov
oq&oywwov igoy éovi v vmo vwv Id, mepesyouéve
ogdoyavio.

"Hydwoay 7ag amo v¢ A, T oyusiov voig AB,
I'4 W3siveg mgos opdds ai AH, I'G, xal xsicdw
o wiv Z ion 1 AH, vj 8 L oy 4 IO, xal ovu~
swentAypuwaducey va@ BH, A0 megeddyroyoopps.

Koi énei éevey wg 7 AB moog vy I'd oiwwg 7 E
noog vy Z, ioy 0t o pdv Exj I'G, q 0t Z vy
AH: tovwy oo ag AB mgds vijy I'4 ovzwg o IO

. mgos wijy AH- <dv BH, 46 dge sogaldyhoyocppory

. pavallelagramma rectangula, quorum bases sunt altitudinibys
reciproce proportionales Cf. Pfeiderer 1. c. §..143.

Obs. 2. Cum quodvu parallelogrammum obhqunngulum
dequale sit 1ectangulo acque alto super eadem basi (I. 35,):
geueratim etiam (V. 7.V. 11.) dna quascunque parallelogramma
aequalm ‘habent baies altitudinibus reciproce proportionales;
ac vicissim. -Unde ope I. 41. V. 15. idem de triangulis ac-
qualibus deducitur (ibid. §§. 144." 145.).

Obs. 3. Quodsi priores .16, et 17. partes ad corollaria 8,
in Elementis ac in Obss. 2, 3. ad VI, 8. subiuncta applican-
tut; hae emergunt propositiones. Perpendiculo ab- vertice an-
guli recti trianguli rectanguli in hypotenusam demisso, 1) qua-

dratum - huius perpendiculi aequatur rectangulo sub segmentis -

hypotenusae ab ipeo factis, .2) Cuiuslibet catheti. quadratum -
aequale est restangulo sub hiypotenusa, et sub ecius segmento,
quod catheto huic adiacet. 3) Rectangulam sub lateribus civca
angulum rectum aequale est rectangulo -sub hypotenusa et per-
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tum aequale est rectangulo sub extremis contento, qua-
tuor rectae preportionales erunt,

.

. Sint quatu'or'rectae proportionales 4B, I'd, E, Z,
ut 4B ad I'4 ita E ad Z; dico rectangulum sub 4B,
Z contentum aequale esse rectangulo sub I‘A E con-.
tento. .

Ducautur enim ab ipsis .4, I' punctis ipsis 4B,
T4 rectis ad rectos angulos 4H, I'Q, et ponatur
ipsi quidem Z aequalis AH, ipsi vero E aequalis
I'6, et compleantur parallelogramma BH, 46.

"~ Et quoniam est ut 4B ad I'dita E'ad Z, ae-
qualis autem E quidem ipsi T®, ipsa vero Z ipsi-

AH; est igitur (V.7.)ut 4B ad I'd ita I'Q 2d AH;
parallelogrammorum igitor BH, ‘40 reciproca sunt la-

pendiculo. 3) Rectangulum sub alterutio latere circa angulum .
rectam et sib perpendiculo aegmtur" rectangulo sub altero la-
tere circa angulum rectum et sub segmento hypotenusae, quod
‘priori adiacet catheto. In circulo 5) quadratum perpendieuld
" ab quocunque peripheriae puncto ad. aliquam eius diametrum
ducti aequatur rectangulo sub segmentis diametri ab perpcndl-
culo factis. 6) Culusllbet chordae per centrum non transeuntis
guadratum aequale est rectangulo sub diametro per unum
‘chordae extremum ducta, et sub diametri huius segmento
chordae contiguo, quod ab illa abecindit perpendiculum in
illam ex altclo.cbotdao extremo demxsmm Unde porro cons
sequitur: perpendiculo in hypounusam trianguli vectanguli
(diametrum circuli) demisso ex vertice anguli recti (puncto
quocunque periphetiae) , et in .circulo ductis ab hoc puncto '
.tectis ad extrema diametri: 7) hypotenusam (diametrum) esse
ad alterutram ipsius segmentum, uti quadratum hypotenusae
(diametri) ‘ad quadratum oatheti (chordae) huic eegmento ads .

-



2 ELENENTORUM

arnimenovIacy of wlevgal, oi mwepl Tdg icag yuviag.

Ny Ot icoywviey nugardyroppdupoy evrimevmoy-

Juoty el mhevgal, ai megl wds foag pwvieg, ioe oty

&ueiva ooy dow Zovt vo0 BH wagmlrlo;fgap,uow ™

40 nugu).lﬁloyga‘u‘uw. Kai ot 70 ,uw BH 0 vwo

tav. AB, Z, ioy ydp % AH v Z+ ©0 8t 4O vo vno

wov I'd, E, i'm] yeo 7 I'O v E* ©0 doa vno Ttov

‘AB, Z ﬂegcexopsvov ogdoywvioy igov eowi TG Vg
viv I'd, E mgwyopsvm opdoyavio.

Al 8y 16 vno AB, Z megisyouevoy coFoyui-
.wiow igov ¥orw v vno iy I'd, E sspieyopive do-
Foyowin: Aéyw Gt i Téoouges evdeine dvdloyov igor-
at, a¢ 5 AB moos vy F4 obrwg 7 E moos wv Z.

Tov ydo avray xeveczevecdévrav, insl 10 ve
siv AB, Z iocov é0v} 76 vnd vy I'A, I', xot dovt
16 uiv v vav AB, Z w BH, loy ydo doviv 4
AH v Z- ©0 0t vnd vy I'd, E vo 40, ioy yog
jacentis: vel ut huins catheti (chordae) quadratum ad quad‘ra- .
tum istins segmenti; vel ut quadratum catheti (chordae) ad-
iacentis alteri segmento ad quadratum perpendxcuh. Nempo

(Fig. 356.)

\BI': T4==BP4: BIXT (Obs. 4. ad VI. 1) ==BI'i:TAq
=BIYTd4:F44 C==Al:I'49
=[B¥XBd4 : T4 4B . ‘=ABY: 449

nr, 2. 6. ' ' o '

&) Ipsa autem hypotenusae (diametri) segmenta esse, uti qua-
drata cathetorum (chordarum) adiacentium Bd: AT— I'ByB4:
FBYAT (Obs. & ad Vi, 1) =ABq:AT4q (ar. 2. 6).
9) Eodemque, quo nr. 8. modo ostenditur, ex eodem peri-
pherize puncto ductis diametro et duabas pluribusve chordis,
perpendiculisque ab alteris harum terminis in diametrum de-
missis : quadrata chordarum esse ut segmenta ipsis adiacentia
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tera, quae circa aequales angulos sunt, Quorum aue
tem aequiangulorum parallelogrammorum reciproca
sunt latera eirca aeguales angulos, illa sunt aeqmnli‘a
(VL. 14.9; \aequale igitur est perallelogrammum BI{
parallelogrammo A4Q. Et est BH quidem sub AB,
Z contentum, aequalis enim AH ipsi Z; parallelo-
grammum vero 4@ sub I'd, FE continetur, aequalis
enim I'Q ipsi E; rectangulum igitur sub 4B, Z con-
tentum aequale est rectangulo sub. I'4, E contento.
Sit autem rectangulum sub 4B, Z contentum ae-
quale rectangulo sub T4, E contento; dicq quatiror
rectas proportionales fore, ut 4B ad I'4 ita E ad Z.

lisdem enim constructis, quoniam rectangulum sub
AB, Z aequale est rectangulo sub 4, E contentn,
et est, rectangulum quidem sub 4B, Z ipsum BH,
aequalis enim AH ipsi Z; rectangulum vero sub I'
diametri. Cf. Pleiderer 1. c. §. 147. (Caeterum quatuor pris
mas in hac observatione occurrentes propogitiones iam vidi-
mus in corollariis ad I. 41, et I. 43.). "

Obs. 4. Propositionum obs. praecedente expositarnm tres
ptimae, usus in demonstrandis X. #4. X. 35. X. 36. gratia tva-
duntur in Lemm. 1. ante X. 34, e ope VL."17. VI. 16, stabi-
luntur mediantibus analogiis unz’ ab VI. 8. Cor. paire prioré
petita, caeteris ex ipsis propositionibus VI. 8, VI, 4. deductis
(vid: Obs. 2, ad V1. 8.); tertia insuper demons:ratur, rectans
gun- sub BA et AT, BF ot A4 descriptis, colligendo ex fu
34. utrumque duplum esse trianguli, 4BI" Primae et secun-
dae demonstratic eadem, quae in Lemm. 1. ante X. 34. repe.
titur in Lemm, post XIII. 13. ad’ efficiendam praecedentis
septimae (Obs. 3.) partem tertiam, Eiusdem septimae pars
prima in demonmanombus XIIL. 14. XIII. 15, X1H1. 16, tan-

\
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T HEGYE TETQRYWYQ® XLV TO UTO TGV GRQNY TLEQLE~
Aopevoy cpdoyuviov ivov 5 v dmd wig péoys ve-
voeyove ; of vocis eUdeior avdioyov ¥oovver _

"Eovwoay voels stdeioc avadoyov i 4, B, I,
,o?g 7 A, nqo'g Ty B oirwg 97‘ B mpog 'm'v I dée
ot 70 wzo vow A, I egieyopever og&oywwov igov
dovl 3¢ end i y.sm;g vic B 'u*rgayw'wn.

Keiodw s B lon 7 4. .

quam nota simpliciter .sumitur: pariterque bis in demonstra.
tione XIII. 18. semol autem, bisve, cum adiuncta ratione,
soywmiov yéo éots ¢0 ABT wolywvov v A4 toryeive s in des
monstrationibus XIIL 13. autem, pariter ac seounda pars in
. XIIL  18. ex proportone BF:I'd—=AI': Td, vel I'ds AT=
Ar: BT sursus utrobique ab VI, 8. VI, 4. deducta infertur per
VL 20. Cor. 2, Quae omnis, iuncta.iis, quae Obs. 2. ad
VI. 8. notata fuere, fiimis, quam ut auctori Elementorum tri-
bui possint, ab methodo abludunt alias ipsi solenni, praemis-
sas demomstrationum sabsequentium suis locis ad perpstuam’
deinceps usum stabiliendi; nominatim etiam theorematum ge-
neraliorum ad apcculel easus apphoauon» Irequenter deinceps
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E ipsmn 46, aequalis eaim I'D ipsi E, erit para}.

lelogrammum BH aequale parallclogrammo 46 et sunt

aequiangula, Aequalium autem et agquiangnlorum pa~ -
rallelogrammorum reciproca sunt latera (VI. 14.), circa
aequales angulos; est igitur ut 4B ad I'S ita I'O ad
AH. Aequalis autem I'O quidem ipsi E,  ip:a vero
AH ipsi Z; est igitar ut 4B ad I’A ita £ ad Z.

_ 8i igitr quatuor etc, i '

PROPOSITIO 'x'vn. (Fig. 365.)

§i tres rectae proportionales sint, rectangulum cub
extremis contcntum aequale est quadrato ex media; et
&i rectangulum sub extremis contentum aequale sit qua-
drato ex med:a, tres rectae proporuonales erunt,

Sint tres rectae pmportxonales A,B, T, u 4ad
B itd ? ad I'; dico rectangulum sub 4, I' conten-
tum aequale esse quadrato cx D.

' Ponatur ipsi B-'nequalis 4.

adhibendas, quamvis obvias et ficiles, scomim enunciandi,
ut immediate essent ad usus occumentes paratac. Cf. Obs. 2.
ad II. 3. Unde, guum incurize et oscitantiae auctoris ista
tribuere haud liceat, probabile fit, at hodienum, ita et olim
communibus, tivonum praecipue etiam usibus parata fuisse eles
mentoram exemplaria variis modis respectibusque, compendii
ac (acilitatis gratia, forsan et arctioris systematis praetextn

- (vid. Proclus in libr. IL p. 21.) truncata, sicque plura, prae-

sertim, quae solis X. ac XIII. in praccedentibus libris ivservi-
rent, his excidisse} ac multifariem, wes apte semper et uni-

- formiter, illorum textui esautis lemmatibus (CL Obs. 5 ad

Euclid. Element, Pe 1L . > P
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tium demisso. 1) Si ipsam alterutrum latus 4B (Fig. 367.)
tertio BI" est perpendiculare: alterum 4I' diameter est circuli
wiangulo circumscripti (III. 31. Conv. vid, Obs. ad I 3.
vel IIl. 33. ny. 2.) . et propositio ad hanc identicam redit:
rectang. BAX A=I'AX.4B. 2) Si uterque ad basin seuter-
tium_ latus BI (Fig. 368.) angulus est acutns, quicungue sit
anvulus BAr duobus lateribus B4, Ar comprehensus; vel
s n]tenuer ad basin angulus 'ABI (Fi 15. 569.) est obtuaus,
per verticem A ducta diametro AZE, et iuncta BE recta, per-
pendiculoque 44 in basin BI' demisso; ob angulos 4BE,
A4 rectos (IIL 31, et Constr.) ‘atque E=I" (1II, 21.) in ti-
angulis ABE, A4I est BA: AE=d44:4F (V1. 1), proinde
tectangul. BAY AI's=EA4Y A4 (VI. 16.). (Rob. Simson.
Prop. C. Libr. VI. Pleiderer, §. 158.). Hinc rectang, BI'Y
Ad: BAXAF—=BI'Y.Ad: EAX A4 (V. 1) =BI': E4 (Obs..
4. ad VL. 1), ubf rectang. BI'X A4 duplum est areae trian-
guli (I. 41.).. Quare duplum areac ouiusvié triangnli est ad ,
roctangulum sub-duobus ipsius lateribus, uti tertinm latas- ad
diametrum circuli triangulo circumscripti.  CE Pleiderer.
§. 159, . .

Obs. 13 Recmngulum contentum diagonalibus 4, B4
(Fig. 370.) figurae quadrilaterne circulo inscriptae aequale est
duobus rectangulis 483 4P+-BI'Y.A4 tontentis oppositis eius
lateribus, Fiat enim angulus 4BE aoqualis angulo 4BI’, et
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‘gulo sub B, 4. Si autem rectangulum sub extremis
aequale est rectangulo sub mediis- contento, quatior
rectae proportiovales sunt (VI, 16.); est igitur ut A
ad Bita 4 ad I'. Aequalis autem B ipsi 4; ut igi-
tur 4 .ad Bita B ad [\ Si igitur tres etc.

PROPOSITTO XVUL (Fig, 374)

A data recta _linea dato recnlmeo simile et gimiliter
positum rectilineun: describere.

uirigne addatur, vel ab utrogue subtrahatar, anzalus com.
munis BB4, eritgne angulus ABA aequalis angulo EBI. Et,
quum praetevea sit angnlus AAB__BT E (III. 21.), quipps .
in eodem oum illo segmento posntus, erit triangulum ABJ4
seqniangulum triangulo EBI, adeoque (VI. 4.) BI': I'E=
Bd: 44, ideoqllle rectangunlum BIA4:=TEXB4. Porro,
quum angulus 4BE aequalis sit angulo 4BI et angulus BAE
segualis angulo B4D (1L 21.), erit triangulum ABE aequiag-
grlum triangulo 4BT, adeogue (VI 4.) BA: AB=B4: 4TI,
ideoqu; vectangulum BAN 4 Ts=AEX B4. At ostensum fuit,
esse rectangulum BI'A4=TEXB4. Frunt itague rectan-
gula BAX dI'+-BI'X Ad=AIX B4, Haec propositio est
theorema Prolemaei in peydldy edvrafes L. 1. ¢. 9. et apud
ipsum fundamenti loco inservit tabll]il eius trigonometricis.
Habetur illud etiam apud Rab, Simson, Prop. D., VI, in ed.

Angl., apud Plaifeyr. , Kraft, Instit, Georn. Sublim, §.- 91. T

aliosque.  Ad eandem propositionem referri potest sequens
theorema, quod est apud Plaifayr. Prop. E., VI. Si segmen-
tum aliguod circuli ABI' (I'ig. 311.) bisectum sit in T, ot ¢
punctis extremis 4, B segmenti, pariterque e puncto bise~
ctionis I inflexae sint ad punctum aliquod 4 reliquae circum-
fetentiae' rectae Ad, B4, I'd: summa rectaram Ad4=Bd a
punctis extremis basis inflexarum .ad £'4 rectam.a puncto bi-
sectionis inflexam -eandem raticnem lubebn, quam A8 bais
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"Aid O vo vmo viv A, I' ioov {ore’ 16 uno.
153 B Ay bu éoviv we 7] A ngoc Ty B otitee 9
B sgoe vy I o
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wv A, I’ ooy vi v6 dnd vig B, dAdd 10 ¢no
¢ B w0 vmo wiév B, 4 doviv, ioy yag 7 B i 4
10 doa vmo vav A, T isov ioti v vno B, 4. 'Edv

exttemisque basis interiacentibus aequale sit quadrato rectze ab_
codem occursus puncto ad verticom trianguli ductae; rectae
vero inter punctum illud occursus ac terminos basis in ipsa
abscissae eandem hsbeanz rationem, quam crurum trianguli,
quibus adiacent, quadrata, Nempe, si-triangulo A7'B, cuius
crus AB> B, circulus circumscribitur, et hunc in B con-
lingens agitur recta D4: ob angulum 4BI'=4 (1II. 32.)
<ArB (L. 18.), ideoque angulos JBI-~AI'BL AI'B4.AI'B
h e (1. 13.) €2 rectis: ad partes angulorum 4BI', 4I'B
concmrunt rectae 4F, B4 (I Post. 5.). A¢ tum rectang,
AYXAF=dBq (Obs. 1) et Ad: AI=AB q: BI'q (Obs. 8.).
Vicissim. 1) si trianguli non aequicruri AI'B basis A ad par-
tes .cruris minoris BI' sic producitur, ut rectangulum sub ad-
jécta I'd. et sub composita 44 ex basi A" et adiecta I'4 ae-
quale sit quadrato vectae 4B ab termino # continuationis ba.
sis ad trianguli verticem B ductae: recta haec circulum trian:
gulo circumscripturﬂ in B contingit (Obs. 8, nr. 2.) et segmenta
basis 44, A1 1erminis ipsius 4, I', ac puncto 4 intercepia, ‘
sunt uti quadrata’ cruruin trianguli 4B, BI', ipsis adiacentium
(Obs. 8. nr.-1.). Atque 2).si trianguli non sequicruri AI'B.
basis AI' ad partes cruris minoris sic in 4 usque producitur,
ut segmenta ecius 44, 4", puneto hoc 4, terminisque basis
A, T intercepta, sint, ut crarum trianguli 4B, BI -ipsis ad-
iacentium quadrat:: recta ab puncto 4 ad verticem B trian-
guli dncta circulum triangulo circumscriptum in B contingit
(Obs, 9. ur, 2.) et rectae 4B quadratum aequale est rectangunio
sub segmentis 44, 4D basis puncto 4 ac terminis eius 4, I



LIBER sxx'rus. ' . 229

' Sed rectangulum sub A, I aequale sit quadrato ex.
B; dico esse ut A ad B ita B ad F :
)
Iisdem enim constructis, quoniam rectangulunﬁ sub
Ay I aequale est quadrato~ex B, sed quadratum ex
B est rectangulum sub B, 4, aequalis enim B ipsi
d; erit igitar rectangulum sub 4, I’ aequale rectan-

interceptis (Qbs. 8. n1, 1.).. Posterior conversa est Lemma 2.
Libri II. Locorum planorum Apollonii. Cf. Pleiderer. §. 154.
Obs. 10, Pariter immediate per IiI. 21. vel III, 22, et

" VI.'4, VI. 16. demonstratur, quod a Clavio et Baermanno III.

Prop. 36. subiungitur covollarium (vid, supra I, 36, Cor. 1.),
nempe si a puhc;o_ extra civenlum-ducantur duae.rectae eum
secantes, vectaugula dub-totis secantibus, et partibus earum
exterioribus aequalia esse, sive, quod eodem redit, totas se-
pantes esse partibus suis exterjoribus reciprace proyornomlu.
CL. Pleiderer. §. 155, . . .

Obs. 11, Ex VL 16. porro consequitur, cuiuslibet trian-
guh AB4g (Ti ig. 366,) angulo quocunque 4 bifariam secto per
rectam 41", rectangulum sub eius lateribus 44, 4B angulum_
4 comprehendennbus aequale - esse 1ectangulo sub segmentis
AF, I'B tertii lateris, ab recta 4T factis, una cum huius
rectae AI' quadrato (quae est Rob. Simson. Libr. VI. Prop -
B.). Circumscribatur enim tuangu]o AB4 circulus (IV. 5.), -
cui recta 4I producta rursus pccarrat in E, et mngatur alter-
utra recta 4K, BE. Posteriove ducta, est angulus £=E (III,
21.). " Quare, cum etiam’sit an«rulus A4T=B4E (hyp) est
AL:AT=E4: 4B (VL. 4) et hinc rectaﬁg JIJXJB._EJX
4T (VI. 16) ==AT'XIE+44Fq (1. 3.) __AFXI'B+JI‘q
(1. 35.). Cf. Pllgiderer.’§. 157.° '

Obs. 12, Porro rectangulum sub duobus qu)uscunque
lateribus -cufuslibet mmguh aequale est 1ectannulo sub dia-
mietro circuli wiangulo ' ciréumsciipti et’ “snb’ penpend;culo ex -
vertice anguli, quem latera ista comptehenauﬁt, in Tatus ter-
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VI. 1.), insertisque auctaiiis ansam dodisses  Cf. Pheiderer
§. 138, '

Obs. 5. Ope Prop. VI. 17 demonstrari posse I. 47, dixi.
mus in Excursu ad I. 3% CE Pleiderer §. 119.

Obs. 6. Eadem Props VI 17. explicat identitatem con-
structionis problematum If. 14, et VI. 13., quae aeqmpolieru
‘docet. Cf. Pleiderer §. 150.

Obs. 7. Uti casus partiénlayjs Prop. 1. 35 quem sistunt
assertum Obs. 3. nri 5. ac solutio problematis I 14, (vid.
Obs. 3. ad II. 12, sub fnem) in libro L et IlL ope IL 5. I.
47, demonstratur, heic per HI 31. VI. 8. VI, 17. adstruitur,
ita univeisim Prop. II 35. ex 1L 21. VI. 4. VL. 16. potest
mferri.  Ostenditur nempe, duas rectas intra civculum se se-
cantes se mutuo secare in parres reciproce p:opon:tionalel,

unde cactera ex VI. 16. Auunt, - CF, Pleiderer, §. 151.

O« 7. Similiter Prop, I1I. 36, ipsiusque conversam III,

37. ex . 32. eiusque conversa, et VI. 4, VI, 6. VIs17. nec-

' (eve licet. .Ostggxdotur nempe, duabus rectis in circulum inci-
dentibns, quarum una circulum contingat, altera secet, contin-
gentem mediam proportionalem esse inter secantem, eiusque
partem exteuoxem, ot conuugentu quadratum aeq; ari rectans
gulo sub tota secante, ipsiusque parte emteriori, et vice versa
Cf. Pleiderer. §. 152.

'
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Et quoniami .est ut 4 ad B ita B ad I', aequalis’
autem B ipsi A; est igitur ut A4 ad B.ita 4 ad I
Si autem quatuor rectae proportionales sint, rectangu-
lum sub extremis contentum aequale est (VI. 16.) re.
ctangulo sub mediis contento; rectangulum igitur sub
A, I' aequale est rectangulo sub B, 4. Sed rectan
gulum sub B, A est quadratum ex B, aequalis enim
B ipsi 4; rectangulum igiur sub A, I' coutentwia
aequale est quadrato ex B.

Obs. 8 QRuodsi (I‘xo. 365) 4B circulum connngat in B.
4I" secet in A4 et T’y triangula 44B, 4BI, ob angulum 4
umque commumem, et’ J'JdeBI‘ (IH 32.) aoquunguh
erunt (l. 32.), adeogue” - "
A4:AB=AB: Bl (V1. 4.) =ABg: JB)(BI‘ (Obs. 4. ad_ *
4B: dF=—AB:Br '=ABXBI: 8lql VL1.
itaque A4:Ar==ABq:BFq (V. 22) h. e, ab puncto extra
circulum ductis rect2 eum contingente, et altera ipsum secante,’
ductisque in circulo -rectis fumgentibus pnnctnm contscins
prioris et puncta -sectionum alteriusy tdta secans rectz est 2d’
partem ipsins exteriorem, uti' quadratum rectae ab puricto cotis’
tactus ad extremium secantis torius dictae, ad quadratum rectae.
inngentis punctum contactus, atque alterum sectionis punctum.’
Vicissim , si 441 4T==ABWU: BT, cum ducta rectae 4B pa-
wallela TE, etiam sit A4: 42 AB:TE=—=ABqi AR FE-
(Obs. 2. ad VI. 4. et Obs. 2. #d:VI. 1.), ideoque (V. 11,)
dBqg: Bl'y==ABy: ABX TE et (V. 9.) BI 4= ABXTIE, e
Vi, 1) AB:BI=BT: TLE, ac sit angulus ABI'—BIE (I~
29), est angulus 4=4BI' (V. 6.) et hinc 4B circatum in &
contingit (Obs, 2. ad NI, 3.). - CE Pleiderer §. £53. -~ .7
- ©Obs. 9 Proposita Obs: T 8. sic etiam enunciantuty citca;
tiangnlum nou aequicrurum:desaripto circulo, ar per verticem
trianguli - duct -veota cireulum tangente; haec basi productse’
sic ocowrrit, ‘ut wectamgulum ‘sub vectis: pusctd -1ri¢s occursus
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segmenti ad AT basin scgmenti dimidii, Quum .enim sit
. ABT4 quadrilaterum circulo inscriptum, erit ex praeced, 44
W BIABXAl=ABXAL i ¢. ob BI'==AF (UL 29.) (44
=4B) X A [=ABX 4L (1L 1)., adeoque A44-Bd: I'4=AB
Ar (VL. 12.). (Playhair Prop. E. VI CE 9% vel ut_cst apud
Rob. Sims. -Dat. 97.). .
" Obs 1%, Conversas praecedentium, ptaeter iam Obs. 7.
sqq expositas - notamus adhue sequentes. Si quadratum per-
pendiculi 44 (Fxg 356.), quod in trianguli 4BI latus Bl'an-
gulis ipsiu acutis interiacens ex vertice opposito 4 ‘demitti~
‘tar, aequale est rectangulo sub segmentis B4, AI' lateris BI'
ab perpendiculo 44 facm, seu (VI, 17.) si pergendiculum
A4 medium proportionale est inter segmenta Bd, AT lateris
BI': wianguli ad verticem 4 angulus est rectus. 'Quippe ob’
Bd: 44==44:4', et angulos ad’ A rectos, est angulus BAS
==I (VI 6.); angulus igitur BA L=l =T 44== recto (I, 32.
Cor. 5.). CEL Pleiderer. §. 160. Pappus’ Colloct. Mathem.
}. VH. Prop., 203, propositioni huic adiungit: si quadratum
* perpendiculi A4 (Fig. 372,) minus fuerit récrangulo sub seg-
mentis Bd, 4D lateris BT, angulus BAF erit obtusus, simaius
(Fig, 313.) acutus, Semicirculo enim super. diametro BI" de-
sripto, qui perpendiculum 44 din puncto E eecet, ae rectis
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Sit data quidem recta 4B, datum autem rectilineum
FE; oportet a recta linea 4B rectilineo I'E simile et
similiter positum rcctilineum describere. <

Tungatur 4Z, et constituatur (I. 23.) ad rectam
AB et ad puncta in ea 4, B angulo quidem ad I’
aequalis angulus H 4B, angulo vero I'4Z aequalis
angulus ABH; reliquus igitur I'ZA reliquo AHB
est aequalis (I. 32.); aequiangulum igitur est triangu-
lum ZT'4 triangulo HAB; est igitur (VL. 4.) ut Z4
ad HB ita ZI' 4d HA et I'4 ad 4B. Rursus, con-

. DB, IB iunctis ob EA%= rectangulo BAY 4L (Obs. 3. nr.
'5,) priori casu erit AS<EJ, et hinc angulus BAI> BEl
(I. 21.); posteriori 44> E.1, atque angulus BAF<BET (1.
21.). Rectus autem cst angulus'BL‘I' (1L, 31.).- CF. PBeiderer.
§. 161, Propositoram in hac observatione casus specialis, quo
segmenta B4y, JF aequalia sunt, comprehenditar etiam iis,
quao ar. 2, in Excursu ad L Prop. 47. etc, ‘ad fnem libri I
diximus. Cf. Pheiderer, §. 162, Et, quym ostensum sit, rectam
esse angulum BAI' (Fig. 356.), quem ab cxtremis B, I' rectae’
BI' ad extremum 4 petpendiculi 44 ductae BA, 4 compre-
hendunt, si rectang, BAX II==A44q, seu si B4:dA=44: Ar;
per conversam III. 31. consequitur: circuli super diametro BI'
descripti peripheriam tiansire per verticem A rectas 44 dia-
- metro BI inter extrema ipsius normalis, quae media propor-
nonalu est jnter segmenta diametri BI' puncto "4 facta, seu
cnius quadratum 1eotangulo "sub segmeatis illis est aequalel
- CE. Pleiderer, §, 163, . Ea' quac ad hanc propositionem notata
sunt. sol_qnom etiam plurimorum: problematum inservire pos-
sunt, quorum exquisitam copiam exhibet PReiderer, 1, c. §§.
166~194; quae brevitatis studio hic prasterigus,  Quaae hactc;
mus ad Propositiones libri VI, observata sunty; desumsimas ple-
raque ¢x . Pfloidereri scholiis in. libro V1. Elementorum Eu-

Tt
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IHOPIZMA
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IIPOTAZIZ 4.

Td épote molvywve eig ve Guows volyove diar-
 pelvow %ui els ioe ©0 mAgdog xai oucloye voig Gloig,

idemque vitium recurrere in conclusione. Contra hanc tamen
observationem forte haud iniuria monere queas," niti conclus
sionem 'a Rob. Simson. reprehensam non quidem ‘enniciato at
demonstratione  VI. 4, CE.-PHeiderer. 1. ¢, §. 261, Perfactior
autom demonstratio  problematis solutionem ostendere "potest
primum o manguln, ab’ his* procedere ad figuras quadvilateras,
b his ad quanuelneru. ot ita semper a quavis figurs recti-
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quales an\guloa, illa sunt aequalia (VI 15.); aequale
igitur est triangulum 4BH triangulo JEZ. Et quo-
niam est ut BI' ad EZ ita EZ ad BH; si antem
tres rectae propomonales sint, prima ad tertiam due
plicatam rationem habere dicitur (V. 10. Def.) eias
quam ad secundam; BT igitur ad BH duplicatam;ra-
tionem habet eius quam BI'ad EZ. Utautem BI'ad BH
ita (VL. 1.) triangulum ABI' ad triangulam 4BH ;e
ergo et triangulum ABI' ad ABH duplicatam ratio-
nem habet eius quam BI' ad EZ. Aequale autem
est triangulum 4BH tnangulo A4EZ; unde et trian-
gulum ABT (V. 71.) ad triangulum AEZ duplicatam

yationem habet eius quam BI' ad EZ. Ergo similia
etc. ' ' ' - '

COROLLARIUM. g
« Ex hoc manifestum est, si tres rectae propor-
tionales smt, esse ut prima ad tertiam ita trianguluns
ex.prima ad triangnlum ex secunda simile et “similiter
descriptum ; quia ostensum est, ut I'B ad BH iita
triangulum ABI" ad triangulam ABH, hoc est JEZ.

PROPOSITIO XX (Fig 878,

Similia’ polygona in similia: triangula dividuntur, et
numero aequalia et homologa totis; et polygonum ad

Yinea ad aliam, quae habeat numerum laterum unitate muorcm.‘
uade deinde generaliter propositam constabit. A
Obs 5. Alium modum paullo expedmorom, auper linea
data AB" constituendi ﬁguram rectilineam similom ot similiter
positam dato vectilineo .JI‘JEZ (Fag 375,) Clavius docet itx
feve. Ponatur data AR super.htus Ar, quod ei homologum
esse deber, ducantur deinde ox A ad vertices msulomm figuhe

A
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v AE mgos viv BZ- ivalldi dou doviv dc 1 AB
mpoc vy 'AE ovrwg 1 BI' npoc vy EZ. AN wg
o BT' pgds vy EZ ovroc éovtiv 4 EZ mgog vy
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ngoc vy BH- viv ABH, AEZ o’c'gob ToiyBveY ¢y-
simemoyInay i n).evgal of mepl vag loog ymmag.

L 3

dato aoqmangulmn, et habens circum angulos aequales lateta
proportignalia . Jateribus illius, ita ut data recta homologa sit
dato lateri polygoni. Necessitatem autem vocum ,,similiter
positum®, quae Ramus definiri debuisse non sine ratione mo-
net, jure asserit Tartalea ‘coiitra Cimpanum (in cuius versione
V1. Prop. apud’ xpsum 19, ‘illa¢ omissae sunt) Nempe omissis
his vocibus plula 0no recnhueo super data recta c?ustrm pos- '
Atnt, i it daro recnlmeo sinit smuha Cf Plleiderer. Schol.

mSc. M 256 257 e

LSy
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. A data igitur recta B dato rectilineo-I'E simife‘

et similiter positum- rectilineum AGO descnptum est.
Quod oportebat faccre.

PROPOSITIO XIX. (Fig. 376.)

Similia triangula inter se sunt in duplicata ratione.
homologorum laterum.

Sint similia triangula 4BT'y AEZ, angulum ad B
aequalem habentia angulo ad E, et sit ut 4B.ad BI'
ita 4E ad EZ, ita ut hgmologum sit BI' ipsi EZ;
dico triangulum ABI ad triangulum AEZ duplicatam
rationem habere eiuS'qugm habet BI' ad EZ '

Sumatur enim (VL 11. ) 1psns BI', EZ tertia pro-
pornonahs BH, ita ut sit ut BT ad EZ ita EZ ad
BH; et mngatur HA -

Et quomam est ut 4B ad BI ita JE ad EZ, .
alterne igitur est (V. 16.) ut 4B ad JE ita BI ad
EZ. Scd ut BI' ad EZ ita est EZ ad BH; ut 1g1.
tur (V.11 ) AB 2d AE ita EZ ad BH; tnahgulorum V
igitur 4ABH, AEZ reciproca sunt latera circa aequales
angulos. Quorum autem triangulorum unum anguluny
uni aequalem habentium ; reciproca sunt latera circa aé-

Obs. 2. Circa dsmonstrationem huius propositions, ut
est in textu graeco, iure monet Rob. Simson., vitiatam-eam
videri, quod in guadrilateris: tantum ostendatur propositios nee.
dicatur, quo modo extendi possit ad rectilinea quingue sutv
Pllumm lateram, Idem praeterea obsewu, in -duobus triame
gulis inter se aequiangulis hic concludx, esse latos unius ad
latus homologum alterius, ut latus aliud primi ad latus alterins
huic -l:omOIOgum, sine permutatione proportionalium contrs
morem -Euclidis, ut ex sequerte Prop. 19. manifestum efty
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pév oo I'Zd yowvia ©ij vao AHB, o 0t vnd AZE
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elidis , quoruns P. I. Tubingae 1800.; P. II, 180%.; P. HI.

1802, typis expressae fuerunt. Pars 1V, prodiit ibidem 1805.,

in qua unice ds VI. propositione 23. et VI definitione B.,
utpote qua nititur VI, Prop. 23. agitur. Quippe hanc ipsam
VI. 23. inspte loco smo motam et inter propositiones ad figus
yas similes pertinentes positam fuisse iudicat auctor. De hac
itaque postea Ioco suo, et in excursu ad hunc librum viderie
wius. Dolandum autem est, scholia Pfleidereri in religuas
libri V1. propositiones, quae ille iam elaborata in scriniis
habet, sublata in Universitate Tubingsnsi. consuetudine, occa-
sionse Magisterii philosophici quotannis dissertationes publicas
can.tc;'ibe.;di, non in publicam lucem exire patuisse. -E qui-
bus. bewsvole. ab _auccore wobisqum  commuuicatis, nonnulla
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stitnatuy (1. 23.) ad rectam BH et ad puncta in ea B,
H, angulo quidem' /ZE aequalis BHG, augulo vero
ZAE aequalis HBO; reliquus igitur ad E reliquo ad
'© est aequalis (L. 32.); aequiangulum igitur est trian~
gulum ZAJE triangulo HBO; est igimr (VL 4.) ut
AZ ad ‘HB.ita ZE ad HO, et Ed ad OB.
Ostensum. est autem etiam, ut Z4 ad HB ita ZI ad
HA et T'd ad AB, w igitar (V. 11.) ZI" ad 4AH
ita et I'd ad AB et ZE ad HO, et adhuc EA ad
OB. Et quoniam aequalis est angulus quidem I'Z4 -
angulo AHB, angulus vero AZE angulo BHG; to-
tus igitar I'ZE toti AHO est aequalis. Ex eadem
ratione et I’4FE angulo AB@ est aequalis, est autem
et angulus quidem ad I ipsi ad A aequalis, angulus

vero . ad E ipsi ad @; aequiangulum igitur est 48
‘ .ipsi I'E, et circa -aequales angulos latera proportionalia
habet; simile igitur est recjilineum 46 rectzlmeo I'F
(VL L Def). .

.~\ .

eerte in sequentibus breviter lectoribus nostris nsurs vol-tmm,
wos rem ipsis admodum gratam facturos osse persuan. Ct. -

1
quae supra diximus ad VI Def. 1,

PROPOSITIO XVIII.

.Obs. 1. Quod ad sensum problematis, ot maxime verbo~
rum ,similiter positam*® astinet, Clavius eum ita exprimit:
pdicuntur rectilinea super lineas rectas descripta esse similia
" et similiter potita, quando anguli aequales constitpuntuf super
ipsas rectas lineas, et tam reliqui aequales anguli, quam latera
proportionalia semper ordine sese comequunlur.“ Borellus
sutem rem ita explicat (Euclid. vestit. lib, IV. Prop. 16.):
problema -poscit, _ super -data recta linea describere polygonum
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xal %0 no).aiymvov 7g0g v0 moMywvov Owdaciove
“Aoyov &yat 'rmg 7 o,uo).o;'og nlev(m QoS TV -Opo-
Aoyoy sthsvody.

*Eotw - duote wodvyave v¢ ABI'AE, ZHOKA,
opohoyoc 0t dotw 9 AB v5; ZH: Aéyw 67t vd ABIAE,
ZHBK A noliywve &ie vs Guote volyuve Suwigsivar
xal sl oo 70 mWAjdog nel 6,uo'}.oyu Tol¢ ololg, xat
26 ABI'AE siodvywvoy smpos v6 ZHGOK.A ‘sorv-
yuvoy dumhesiova Aoyov eysz qmg 7 AB ngos vy
ZH.

Emg‘wyﬁwoav al BE, EP HA, A46.

Kot sl Spotoy 2ove 76 ABI'AE molvjuvoy w6
ZHOKA molvyuve, joy Zotiv 7 vmo BAE ywvia
1 vmo HZA woi v wg i BA ngos AE oimug
% ZH ngog ZA. ’Enci ovv dvo voiyove &ote va
ABE, ZHA piov yoviey pg yovie iony &ovva,
nepl 0 ‘wolg ivag yuvies jdg mheveds avddoyoy: ico-
yuvioy” doe ovi vo ABE woiywvoy v ZHA vg-
yuvw, dgre %ol opotoyr ioy dow doviv 7 vne. ABE
.vectae Ad, AE ett. per E ducatur B pavallela rectae I'd;
per © pariter ©I parallela rectae JE etcs et facile ostendetur,
esse triangula 4BO, AI'd 5 AOI, A4E etc. adeogue tota recti.
linea ABOIK, AI'4EZ similia et similiter posita,

Obs. 4. Huc pertinet problema (vid. XIL 2. et XII 11.)
dato circulo inscribendi (cncumscnbend:) Fguram rectilineam

datae circulo alii inscriptae (circumscriptae) similem et simi-
liter positam. CE. Pleiderer. 1. c. §§. 263. 264 '

) PROPOSITIO XIX,
Obs. 1. Sentus huius propositionis est (Cf, dicta ad V.
Pef. 10.), similia_triangula inter se haberc rationem, quge

eadem sit rationi duplicatae laterum homologorum, vel trian-
gulum ABI esso ad aliud ei simile JEZ in eadem ratione, in
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polygonum duplicatam rationem habet emsEquam ho-
mologum latus ad homologum latus.

Sint similia polygona ABI'4E, ZHOK A, homo-
logum vero sit latus 4B ipsi ZH; dico ABI'4E,
ZHOKA polygona in similia triangula dividi et in
numero aequalia et homologa tolis, et polygonun:
- ABI'4E ad polygonum ZHOK.A duplicatam ratio-

nem habere eius quum habet 4B ad ZH.

Iungantur BE, EI', HA, A0O.

Et quoniam simile est polygonum ABI. AE poly-
gono ZHOKA, aequalis est angulus BAE angulo
HZA; et est ut BA ad AE ita ZH ad ZA (VL.
Def. 1.). Et -quoniam duo triangula ABE, ZH
unum angulum uni angulo aequalem habentia, circa.
aequales autem angulos latera proportionalia j aequian-
gulum igitur est triangulum ABE triangulo ZH.1
(VL. 6.), quare et (VL. 4.) simile; aequalis igitur est

‘qua est latus BF prioris trianguli ad rectam aliquam, ad quam,
BF habet rationem duplicatam eius rationis, quam BI habet
ad latus EZ ipsi homologum in altero triangulo, vel, si su-

- mitur (VL. 11.) BI':EZ=FEZ:BH, esse uiangolum A4BI' ad
‘iriangulum JEZ in eadem ratione, in qua est BT ad BH. '
Caeterum patet, loco lateram BT, EZ quaevis alia homologa
poni potuisse. Et inverse erit ratio trianguli JEZ ad triangu-
lum 4Br' duplicata lateris EZ ad B'P, vel erit triangulum
4EZ ad tiangulum ABI' ut BH ad BI' (Cor, ad B. V.).
Plleiderer. in sched. mse. §9. 269, 270. 271 273.

Obs. 2. Quodsi in tuunrrulomm sximhum (Fig. 377.)
bomologa latera BIN, EZ perpendncula A9, 4K demittantn
ex verticibus angulorum homologorum, erit, ob angulas B et
E, pariterque @ et X, adcoqfie (1. 32.) etam religuos acqua-

Ehciid. Elewment. P. 11, o Q
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yovie v vmo ZHA. “Eow 8¢ xak ody 1 vno ABT
oly £ vmo ZHO ioy, dud mjv ouotdtyra Tév mo-
Mpaver: doeny doo 9] vne EBIT ywvie Aoy vf
vno AHO ioviy ion. Kol inst did ony duorovia
“eaov ABE, ZHA agiyuvev, dotiv ag 4 EB ngds
BA otwwe 4 AH mpde HZ, dike pyy set Sie wogv
speoTyTe Ty mwolvydvey , dovlv ug 1 AB moos BI'
siirag 9§ ZH meoc HO ditsov dgo iotiv we 7 EB
ngog BI otvwg 7 AH sigoc HO, nai mepl v ioeg
yovieg wis vmo EBI, AHO oi nlsvgat aviioyov
sowe woywmow ageo g7t 7o EBI ftg:wwov v MO
Totyeve , Geve uab ouotoy (fre w0 EBI vpiywvov vw
AHO toryove 1), Aid vd avre Oy nei w0 ETH voi-
yevoy 6',uwo'v dove 16 AOK Toryuive vd doo (J',twm
noAvywre va@ ABTAE, ZHOK &g ve dpota voi-
yove Sujonres xab sic ioe T0 AL dog.

Aéyw dve wal opoloye Toig olotg, TovrédTiy , weve
dvdloyoy elvar T Tolywve, xed fyovpeve piv slve
w¢ ABE, EBI, EIl'4, éndusve 8t evroy vd ZH.A
AHO, ABK, xal ove v0 ABTAE nolvyuvoy moog
16 ZHOKA stodvpuvoy Simkasiove Aoyov &ysi tmeg
opohoyos mAsved TEog Tv duodoyow mhsvgdy , Tou-
véiotw 1§ AB ngog vy ZH.

. Ve N .
1) Verba umcis inclusa desunt in Ed, Oxon., nec multum
refert, utrum ea ponas an omittas.

les, in triangulis aeqniangulgs /IQ:JK:.AB.AE (V5. 4. de-
moustr.) ==BF: EZ==ADI: 4Z, adeoque (vid. dicta ad V. Def.
10.) wiangula 4BI, 4EZ erunt etiam in ratione duplicata al-
titudinum 46, 4K, vel perpendiculorum similem situm ha-
.. bentium. Pfleiderer. §§. 280. 281.

Obs 3. Quum parall'elogramina semper dupla sint tyian-

AN
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angulus ABE angulo ZH.. Est antem et totus
ABT toti ZHO acqualis, propter similitudinem poly-
gonorum ; reliquus igitur angulus EBI veliquo 4AHO
est aequalis.. £t quoniam propter similitudinem trian-
gulornm ABE, ZH., est ut EB ad BA ita AH
ad HZ, sed et propter similitudinem polygonorum, .
est ut 4B ad BI', .ita ZH ad HO; ex aequo igitur
est (V. 22.), ut EB ad BI ita J1H ad HO, et circa
aequales angulos EBI,. AFIQ Itera . proportionalia
sunt ; aequiangnlum igitur est (VI. 6.) triangulum EBI
trisngnlo A FO, quare (VI. 4.) et simile (triangulum®
EBI tri:mguio AH®). Ex eadem ratione et triangu-
lum E[4 simile est triangulo 4OK; ergo similia po-
lygona ABI'AE, ZFIOKA in similia tnangn]a divi-
diiutur et in aequalia rymero, -

 Dico et homologa totis, . hoc est, ut proportionalia
sint triangula, «t antecedentia quidem sint 4BE, EBT,
E T4, consequentia vero eorum ZH., AHO, AOK,.
et ABI'AE polygonum duplicatam rationem habere
eius, quam homologum latus ad homologum latus, hoc

esty, AB ad ZH.

gulérum eandem basin, eandemque altitudinem habentium (1.
41.), evunt etiam (V. 15.) similia parallelogramma in ratione
laternm duplicata, vel ‘etiam (Obs. Q.) in ratione duplicata
perpendiculorum similiter positorum. Pfleiderer, §.282. sqq.
Obs. 4. Quum porro quadrata omnia sint para]]elogl'amm'a
similia (I. Def. 29.; 1. 28.5 VI, Def. 1.) erunt duo quaccnn-
que quadlala in ratione dupli'cata laterum  honologerum.
Unde, si snper rectis homologis. BF, EZ tviangulorum simi-
lium *  ABI'y 4EZ quadrma constructa imagineris, erunt tam
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Eneé‘wx&wom yag wi AI', ZO.

Kul 2net 0id vy o;wto'rma THY nol'uywvwv um
2oriy 7f vwo ABI ywvie v vno ZHO, xci iovew
we 1 AB mpoc BI' ottwg 4 ZH sigoc HO: ooy~
veov Zove 10 ABI voiyavor v ZHO torywve: oy

doa Zoviv if pdv dno BAT yovie v vno HZO, 4

ot dne BI'A %5 ¥no HOZ. Kol inet iog 2otiv 4 .
vn6 BAM yovie v dmo HZN, #dsiydy 0% nai -y
vno ABM ©ij Ymwo ZHN ioy xel downs) doo 4 vmo
AMB Jotsy; vij vmwe ZNH oy forive isoyuvioy dga
ot v6 ABM voiywvov v ZHN voryuve ‘Opoing
87 delfouev ove xal w0 BMI volyavoy icoyuviov dove
w6 HNGO vgiyover avdloyov doe Zotiv, 'wg uiv 1
AM ngds MB ofzug 4 ZN ngoc NH, we 0t 7 BM'
wgos MI' ofitwe 4§ HN ngw NO- were xei difoov,
wg 1 AM mgog MI' ovvwg 77 ZN mgog NO. AN
we utv 9] AM meos MI ovirws vo ABM voiywvov
ngdg MBT xat v0 AME W@dg EMI, nga\c alAnha
yep &iow we of ﬂaoetg' xal 65 oz(m & vov 'ryov,uwwv
ngog & woy eno;wvwv ovTwg dnerre T 1 podusve
mos Gravte v inoueve dg dow 70 AMB Toiywvoy
stgo¢ v0 BMI ovrwg vo ABE ngog v0 I'BE. ' A\
wg vo AMB ngdsc vo BMI oivwg 3 AM ngog MI™
zat wg doe 7 AM mweog MI otirwg vo ABE volywvoy
ngo¢ 16 EBT coiywvov. it vd aved 03 xui wg 9f

tiangula, quam quadrata in ratione duplicata rectarum BT, EZ,
adeogue etiam triangula similia erunt in, ratione quadratorum
laterum homologorum. Pleiderer. §. 278.

Obs. 5. Quodsi latera homologa duorum similium trian-.
gulotum (parallelogrammorum) aequalia sunt, ista triangula
(pmallelogramma) aequalia erunt (V. 22. Cor.) et vice versa.
{Cor. Prop. m. in Excursu ad libr. V.)

[y
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Jungantur enim AI'y ZO. :
_Et quoniam propter similitudinem polygonorum ae-
qualis est angulus ABI’ angulo ZHO, et est wt AB
ad BI ita ZH ad HO; aequiangulum est (V1. 6.)
triangulum ABI triangulo ZHEO ; aequalis igitur est
angulus quidem BAI angulo HZ@, angulus vere
BI'A angulo HOZ. Et quoniam aequalis est -an-
gulus BAM angulo HZN, ostensus autem : est
et ABM avngulo ZHN aequalis; et reliqnus tgx-
wr (I 32.) AMB reliquo ZNH aequalis est; aeqiii-
angulum igitur est triangulum 4BM triangulo ZHN.
Similiter ostendemus et triangulum BMI aequiangu.
lum esse triangulo HNGO ; est igitur (VI. 4.) ut 437
quidem ad MB ita ZN ad NH, ut vero BM ad
"MTI ita AN ad NO; quare et ex aequo (V. 22.) ut
AM ad MI" ita ZN ad NO. Sed ut AM ad MI"
ita triangulum ABM ad MBI', et AME ad EMI,
inter se enim sunt ut bases (VL. 1.); et (V. 12.) ut .
unum antecedentium ad unum cOnse‘quentium ity on:nia
antecedentia ad omnia consequentia. Ut igitur trian-
gulum' AMB ad BMI', ita ABE ad T'BE. Sed ut
AMB ad BMTI ita AM ad MI'; ergo ut (V. 11.)
AM ad MT ita triangulum ABE ad triangulum EBT.
Ex eadem ratione et ut ZN 'ad NO ita trianguluhx
ZHA ad triangulum H.AG. Et est ut AM ad MI

O bs. 6. Corollarium Prop..19, adiectum, guod et Austin.
observat, nonnisi ipsam Prop. 19. aliis verbis, subsmuendo
-iempe  termino ,,ratio duplicata®® definitionem eins, enunciat,
'verumtamen expeditioris in sequennbus (vid. Demonsu. VI
22.; VL. 26.; VI 51.) argumentationis causa diserte ea expo--
nere e re erat, Idem obsewandum est de Cor. Prop. 20 VI
2. Cf. Plciderer. §. 300.
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ZN ngds NO oitag w0 ZHA toiyavoy mmeoé vo
HAG woiyovor.. Kui éovey vis 1] AM ngos MI oV~
Tws 75 ZN mpo¢ NO* xai v¢ douw 10 ABE voiyuvoy
ngos v0 BEIL woiyavov otvug 6 ZHA voiywvoy
ngog %0 H@/l 'tgt;'mvbv, xut evadddi wg v6 ABE.
rzgtyw'yw ngog 26 ZH.A voiyavor ovtwe vo BEI
ftgtymvw ngos 906 HAB voiyovov. ‘Ouolwg 8y Jei-
Eopiey, évué‘wx&swmv wovy Bd, HK, ot xal wg 0
BETI fzga;'wvov ngog o HAO wolywvov oviag To
ETI'4 volywvor meos vo AOK woiywvov. Kal énei -
2ouy wg 10 ABE tolywvov npde vo ZIH.A veiynvoy
otvwg ©o EBI mgoc v6 AHO; xui ére EL A stpog vo
AOK: xat &g doo & vy fyovuivey mecs iv Tay
inoplvay olites dnuvte T Ryovusve YOS EUVE

PROPOSITIO XX

Obs. 1. Quum polygona hac varia ratione in wiangula
dividi possint, distinctins dici opol'tebal, qua ratione id fieri
debeat, ut in utrogue. similium polygonoram respective similia
existant trigngnla.  Nempe si in uno polygonorum a verice
anguli cuiuscunque v. gr. a vertice £ ad vertices reliquorum
angulornm ommium (exceptis duobus proximis) ducantur rectae
. EB, EI eic., paviterque in altero polygono a vertice eius an-
guli, qui cum angulo E similiter positus est, ducaucur ad .
vertices veliqguorum angulorum rectae 4H, A8 etc., tym etc.
 Atque, xriangdlis (ta formatis, diagonales homologa’a, i.¢. eae,
quae vertices angulorum respective aequalium iungunt, ut ex
demonstratione ' patet, in paytes respective aequales dividunt
angulos, per quos transeunt, et ipsae hae diagonales sung Ia-
teribus figurarum homologis_\prbpbrtiona]es. Ct. Plleidever.

Schol. §. 292. . '
Obs. 2, Quod demonsirationem attinet, pars secunda,
quod nemype homologa sint trisngula ABE, ZU.A, patiterque
EBI, 4H@ practer rationem prolixa esse videtur, quum, de-.
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ita ZN ad NO; ergo (V. 11.) ut triangulum ABE
ad triangulum BET, ita triangulum Z/.{ ad trian-
gulum HOA, et alterne (V. 16.) ut triangulum ABE
ad triangulum ZH 1 ita triangulum' BEM ad triangu-
lum H.AG. Similiter ostendemus, iunctis B4, HX,
ut triangulum BEI ad triangulum H.O ita triangu-
lum EI'4 ad triangulum AGK. Et quoniam est ut
triangulum ABE ad ZH. ita- EBI' ad {HO, et
insuper B4 ad AOK; eritut (V. 12.) uuum anteceden-
tium ad unum consequentium ita ormnia antecedentia
2d omnia consequentia; est igitur ut triangulum ABE
ad triangolum ZH.A ita polygonum ABI'AE ad po-
lygonum ZHOK . Sed triangulum ABE ad trian.

guhm ZH - daplicatam rationem habet eius quam

monstrata ante triangulorum similitudive, res statim ex VI. 19

et V. 11, pateat, ut in altera demonstratione ad finem addita

ostenditur. Unde haud paucis potior visa fait haec posterior

- demonstratio, - quam multi editores solam habent (v. c. Cla-,
vius, Giordano da Biroato, Candalla, Billingsley , Orontius

Fineus, Henrion, Bovellus, Barrow., Cotesiu;,v Rob, Simson.,

Playfair, alii) vel alteri addunt (ut Campanus, Zambertus,

Commandinus, Boermannus, alii). Plleiderero tamen .(§. 294)

prior- illa, subtiliori arte, et per consequentias magis imme-

diatas suppositi argumentans, potius .gcnuina videtur, quam

altera expeditior, at remotiori consectario utens, et demon-

strationem partis tertiae imitans. Cacterum, si haec altera de-

monstratio eo tantum consilio adhibetur, quod inscriptio in-

* dicac, nempe ut ostendatur, homologa esse illa niangula, ni-
hil opus erat verbis in Ed. Oxon, ad finem additis, quae in
variantibus notavimus: sin autem tertia quoqué propositionis
pﬁl‘s, nempe, similia polygona esse in ratione displicata Jaterum
homologorum indé derivanda sint, sunt’ illa omnino necessaria
Obs. 3. Circa corollaria huic propositioni addita obser-

[ s
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za {opever &y dow wg w0 ABE toiyavoy mpog vo
ZHA voiyovov ol'tng 16 ABI'AE mojvywvoy mweos
16 ZHOKA noivyovov. Aiid vo ABE cfiyavoy
7005 ¥0 ZH.A voiywvov Sumhaciove Adyov ¥yse dmep
% AB' ouohoyog misvge mods vqy ZH opokoyoy
mhsvpeyt TE yde opowr Toiywve v Surlaciove Aoyw
o1t Ty ouoreywy maevgdy: xui vo ABI'AE dga mo-
Myovoy woog v0 ZHOKA moivywvov Sundasiove
Joyov et tmeg i AB oudloyog mhsugd sgog Tyv
ZH ouchoyov mhevgayv. Ta doo cpow, xoi vu &g,

HOPIZMA «

‘Roavrwg & xai inl vy ouolwy twganlwng
deeyjostar, Gve &v Sumhasiove Adyw dowi vaw o‘uo- '
Aoyav mwhevgisy. "Edsiydy Ot xai énl vév vpiyuver
were xal xadolov Td Guoww eVIVyoxppe oyfuate
. mpog dAdyhe &y SumAaciovs }.oyw clob 70 o;w).oywv
TAEVQUIY.

norizm4d §.

Kui édv wiv AB. ZH volvqy dvdloyov Aéfupey
wy E, 4 AB ngds- vy E dumdaciove Adyov et
yeg 7. AB sigde vy ZH. "Eyer 8 uei vo modvyo-
Yoy QOGS TO TWOAUYWYOY, %G TO TETQUTALVQOV 71068
70 fra'tga'nlwgov dindagiova Aoyov 7meg 9 opoloyos

vat Austin,, quomvis lectorem vxdere, vocem polygoni hic
- adhiberi de quavis figuta rectilinea, quae plura quam tria Ja-
tora habeat, unde nihil opus sit 1aediosis his corollariis, quae
"in ipsa propositione contenta sint. Verum enim vero, praeter-
qmam quod vox m:.lv/wvov vel wolrnievgov ita alio sensu sn-
menda foret, ac in I. Def. 23. eaedom etiam rationes, quas m
Obs. 6. ad VI. 19.° vxdxmus, corollarii secundi enunciatum

’
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latus homologum 4B habet ad Z H latus homolagum;
similia enim ' triangula in duplicata ratione sunt (VI
19.) laterum homologorum; ergo et polygonum
ABT'4E ad polygonum ZHOK A duplicatamirationem
habet eius quam homologum latus 4B ad homologum
latus ' ZH, [Ergo similia etc.

L&
COROLLARIUM L

Similiter et in similibus quadrilateris ostendetur,
ea in duplicata ratione esse laterum homologorum,
Ostensum autem est et in triangulis (VI 19.); quare
" et universe similes rectilineae figurae inter se in du-
plicata ratione sunt laterum ﬁomologqrum.-

COROLLARIUMIL

Et si ipsis 4B, ZH tertiam proportionalem suma-
" mus quae sit 5y AB ad F duplicatam rationem habet
(V. 10. Def.) eius quam AB ad ZH. Habet autem
et polygonum ad polygonum, et quadrilaterum ad qua-

drilaterum duplicatam rationem eius quam homologum

tuentur. Practerea observat Austin. in corollario hoc secundn -

primum occarrere vocem &Xdos, éuum alias Euclides, qui a
recepta semel dicendi forma recedere nou soleat, voce a17, &
utatur, ut in I Def. 14, ad indicandum spatium termirsis c. -
cumscriptum. Nec vocems &0os apud Euaclidem recurreve, ni i
in aemoustratione VI. 25., ubi hoc ipsum coroliarium me @

minus necessario in usam vocetur, et in Prop. Vi 27; VL.~

V-
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fIAevpd o0 THY cpuodoyov mhevory, vovréorww 1 AB
ngos vy ZH- €elydy Ot toivo xed i viv Totyu-
soy. dors el xedolov (puregdv, 0Tt édv Toeic €U~
Qeioar cvuloyoy Gav, Eeiur wg 1 TYUTY TTEOS TV
Toityy oUTes To o 1hv mpuTre eldog Mo TO G7eo
vijg Jeuri(ug, 10 OpOIOV xui Of3wg dvaygupouEvOY.

A 1422

deiopey &y xel $végus mwpoysLgdTEQOY SuoAoye
70 TOlyWYL

Exxcicduoey ydo nweiww 1¢ ABIAE, ZHOKA
nodvywve , xei dnglevydwowy «i BE, EL, HA, 16"
1éyw ove dotty wg 1o ABE voiyovov wwedg vo ZHA
oiirwg ©0 EBI' mpog vo AlIO xui v6 I'AE mgds wd
OK A : ,

'Emel ;o onotoy éore 0 ABE voiyovov v ZHA
zotywve, vo ABE dou volyavoy apos vo ZH.A b
nhaoiove Aoyov &yet fuso i BE noog vy HA. die
vd ovrd 8y xui 16 BET oiywvov. wgds w0 HAO
zoiywvoy imhasiove idyov e fjnep 4 BE ngds vy
H.I" isuv doa vic 16 ABE tolywvoy ngos vo ZH A
voiyuvoy ovtwg w6 EBI ngoc vo AHO. Ilulwy,

.; VI i VI. 30,3 VI. 31, quae hoc ipto nomine su-
28 VI. 29 Vi. 30 VI. & > q p

specta videantur. Nec omuino cousequi hoc corollatium ita
generaliter expressum ex propositione, in qua sermo sit tantum
e figuris rectilineis aut polygonis, non de quibuscunque
de fig tilineis aut polyg ’ de quib q
spatii speciebus aut figuris. — [‘orte tamen non sine ratione
responderi possit, ad vocem s/dos subintelligendam esse vocem
mokimdsvgov, vel molvywvov ex antecedentibus facile suppo-
nendam, et id ipsum, quod corollarium non de figura qua®
cunque ex propositione comsequatur, Euclidi causae fuisse,
our generaliors voce oyfjue hic uti nollet.

\
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latus ad homologum Iatus, hoc est 4B ad ZH; osten-
sum est autem hoc et in triangulis; quare et universe
manifestum est, si tres rectae proportionales sint, ut
prima ad tertiam ita futuram esse figuram a prima ad
figuram a secunda, similem et similiter descriptam.

‘ALITER.

Ostendemus etiam aliter expeditius homologa esse
triangula, ’

Exponantur enim rursus polygona ARTAE, ZHOK A,
et iungantwr BE, EI, Hd, AB; dico esse ut trian-
gulum ABE ad ZHA ita 'EBI' ad AHO et I'1E
ad OK.1.

Quoniam‘ enim simile est triangulum ABE trian-
gulo ZH.A, triangulum ABE ad triangolum ZI1.{
dnplicatam rationem habet (VI. 19.) eius quam BE ad
H . Ex eademratione et triangulum BE[" ad triangulum
HAO duplicatam rationem habet eius quam BE ad
HA; est igitur (V. 11.) ut trian‘guhim ABE ad trian- -
gatam ZH. ita EBI ad 4HO. Rursus, quoniam

Obs. 4. Patet etiam, polygona similia, quorum homologa
latera sunt inter se aequalia, -esse quoque‘aeqluﬂia inter se.
Nempe, quum ratio homologorum: laterum sit (supp) ratio
aequalitatis’, ratio duplicata latecum homologorum pariter erit
ratio aequalitatis (V. 22. Cor.) i e, ratio polyéonomm sim -
lium super homologis istis lateribus descriptorum _erit ratio
aequalitatis, adeoque polygona aequalia. Et coatra, si pol)-’
" gona similia fuerint aequalia, vel rationem aequalitatis habeant,
1-atio'8uhduplicam eorum, b. e. ratio laterum homnlogorum
etiam erit ratio aequalitatis (Cor. ad Prop. m. in Excursu ad
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et Gucioy dove w0 EBT voiyuvoy v AHO voi-
yuver v6 EBI doo moos v06 AHO dimhadiove Aoyov
#yec sinep of TE evdsia mgog vy OA. Ais v avve
8 xol w0 EIA wpiyovov moos w0 AOK zpiyevov
dinhaciove Adyov e tmep of I'E spog vy O
¥ovwv dga wg 1o EBI voiywvoy moos 36 AHO otrwe
- 26 EI'4 ngog w0 AOK.' 'Edeiydy 8% xal ¢icvo EBT
sgds v06 AHO ovrwg ©6 ABE sigog vo ZHA i
we dge v0 ABE mgoc w6 ZHA ovtwg w0 BEI
s1pog 0 HAO xal vo El'4 ngog w6 AOK 1). "Osp
8fe deitac.

ITPOTAZIZ uxe.

Te o6 oaved svdvygouue ouowe , xet ariyiolg
dovly Guote. , .

"Eovw ydp éxdvegov vuv A, B evduygcpuoy ve
T Gpotoy Aéyn 6wt xei vo A v B doriv Gpotov.

"Enel ydp Guowdy éove vo A vg T, looywvioy vé
doriy v, xol Tde sepl TdS ioog ywving sAcvods
avadoyov &yer. Ilaiy, émst ouotoy dote w0 B 16 T,
looywveoy %8 ot avry, wai Tde megl wdg ioug yin-
wieg misvpdg avadoyoy &yer éxdvegov doa wiv A, B
6 I' isoyuwioy vé dove wai ‘v megh ves loag ywvig
“mAsvede ovaioyov e, egve xai v0 A v B isoyu-
viov Té dove wwl wog mepl vdg ioag yuvies mwhevpds

1) Edd. Basil. et Oxon. addunt: xal e dea (V. 12.) &
iy gyovpdvay meos v Tdv émoplvwy, obrws dmevra Td fyor-
pEva TEOS GTavre TG EmMOmEve , xal Ta Aoemd WS fv i wEoTipw
dsitee. Do hac lectione vide infra, quae ad hame Propos. ob-
scrvavimus. )

Libr. V.) i. ¢. latera homologa ernnt sequalia. (Quod poste- ‘
rius est Lemma ad VI. 22.) CE Obs. 5, ad VI. 19.  Borellus
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§imile‘ ‘est triangulum EBI triangulo 4HO; EBT
igitur (VL. 19.) .ad 4HGO duplicatam rationem habet
eius quam I'E recta ad O.. Ex eadem ratione et

triangulum ETI'4 ad triangnlum 4OK duplicatam ra~ -

tionem habet eius quam I'E ad @; est igitur (V.
11.) ut triangulum EBI" ad AHO ita EI'A ad AOK.
Ostensum est autem et ut EBI ad JAH® ita ABE
ad ZHA; ergo ut ABE ad ZHA ita BET ad HAQ
et EI'4 ad . AOK. Quod oportebat ostendere.

"PROPOSITIO XXI (Fig. 379.)

Quae eidem rectilineo sunt similia, et inter se sunt

similia.

Sit enim utrumque rectilineorum A4, B ipsi I' si-
mile; dico et A ipsi B esse ‘simile.

Quomam enim est simile rectilineum A4 ipsi T, et
aequiangulum est ipsi (VL. 1. Def.) » €t circa aequales
angulos latera proporuonalxa habet. Rursus, -quoniam
simile est reciilineum B ipsi I', et aequiangulum est
ipsi (VL. 1. Def.), et circa aequales -angulos latera
proportionalia habet; utrumgque igitur ipsorum 4, B
ipsi I' aequiangulum est et circa aequales angulos latera

proportionalia habet, quare et rectilinenm 4 ipsi B

+ Cor 2. ad Prop 1v. 17, Pﬂnxderer I e § 299, Pariter, si
polygonorum similium areao fuerint aequales , mangula quo-
que, quae diagonales homologae abscindunt ; et similia ét ao-
qualia erunt. Cf Pﬂcxdelel §. 298, ) -

Obs. 5. Ut duo’ rectilinea 37, N (;nanguhs quoque lub
hac denominatione comprehensis) similia eam habeant ratio-
nem, quam latus aliquod_ .4 priovis habet all rectam datam I,
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eviioyov ¥ee1). “Opowov doo éovi vo A v B.
"Ornep &der Seifoc.

MPOTAZIZ #f:

CEdv véooeges evdeinr avdloyoy woe, xai Td o
avriy sudvyoeupe, Ouowe ve ¥ei duoing aveye-
youppéve, aveloyov Eovar xGY Td oW evTay svlU-
yocp e Gpotd TE %al GpOTG eveysyQopuéve avd-
Joyov 7, wel abvar ai svdeia ,t(fwa').o;’ov doovTae,

- "Eorocey téosages svdcive evaloyov oi AB, I'd,
EZ, HO, vg 7 AB ngoc vy I'd ovvwg 7 EZ mpoe
wjv HO, xal dvayeypdgpducey éno, piv viv AB, I'4
Suoed ve nab Opoing xeipsve sUdvyoauue i KAB
A4, ond 9% wiv EZ, HO ouoe ve xei opoing
xsipieve evdVpouupe v¢ MZ, NO- AMyw v doviv
ws 70 KAB ngog 10 A4 otrwg ©6 MZ mgog 6 NO*
Eilg 90 ydo vav piv AB, I'd voivy avddoyov
4 &, way 02 EZ, HO zoivy avitoyor 1 O. Kei
tusi tovww wg uiv 4 AB neds vy I'd ovvug 4 EZ
‘ngos iy HO, wg & I'd mgog vy = ovrwg 57 HO
n00¢ 14y O- diisov dga iotiv e 3 AB mgog vy =
ottwg 1§ EZ wgo¢ vy O. "AM we uév 4 AB moog
vyy = ovrug vo KAB modc w6 AT4, ¢ 8 4 EZ
ngog vy O obrwe 16 MZ mooc z0 NG xat wg doo
70 KAB ngn‘g 10 A4 ovrwg vo MZ mgog 16 NO.

1) Verba haec ab wers inde ad absolvendarn demoustratio-
nem provsus necessaria, quae ex Cod. a. sine dubio tantum ex
oscitantia librarii exciderant, omittit Peyrardus. Nos morem
Euclidi solemnem secuti ea restituimus, ut sunt in Edd. Busil.
et Oxon,

posterioris latus hcmologum debet esse media proportionalis
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* est aequiangulam (. Ax. 1,) et latera circum nequales
angulos habet proportionalia (V. 11.).- Simile igitir
est A4 zp31 B (V1. Def. 1.). Qnod nportebat ostendete.

PROPOSITIO XXIL (Fig. 350.)

S§i quatuor rectae pr0pomonales sint, et quae ab
ipsis fiunt rectilinea, similia et similiter descripta, pro-
portionalia' erunt; et si, quae ab ipsis fiunt rectilinea
similia et similiter descripta propornonaha smz, et ipsae.
rectae' propnrtnonales erunt.

Sint quatuor - rectae propornonales AB, I'd, EZ,

HO, ut AB ad I'4 ita EZ ad HO, et describantur -

ab lpsas qnidem AB, T4 similia et similiter posita
rectilineas K AR, Al’d, ab ipsis vero EZ, HO similia

et similiter posita rectilinea MZ Zs NO; dico esse ut

KAB ad AT'd ita MZ ad NGO.

Sumatur enim (VI 11.) ipsis .quidem 4B, I'd
tertia proportionalis ,Z, ipsis vero EZ, HO tertia pro-
portionalis O. Et quoniam est ut 4B quidem ad I'A
ita. EZ ad HO, ut I'4 vero ad 5 ita (V. 11.) M@
ad O; ex aequo igitur est (V. 22.) ut ABad F
EZ ad 0. Sed (VI 20. Cor. 2,) ut AB quidem ad
. Zita KAB ad /1FJ, ut EZ vero ad O ita MZ ad
" NOj; ut igitur (V. 11.) KAB ad Al'4 i MZ ad
- NO6. ) ‘

" inter Jatus illud 4, et rectam datam I'. Sit enim illa media

proportionalis B, ita ut 4: B==B: 17T, &ico, latus illad homo-
loéum posterioris figurae esse =B, Quodsi enim non fuerit
=B, sit illud alia recta quaecunque .4 diversa a B, sitque
A: 4=4: E, eritque M:N=Ad:E. At, quum ratio A4:4
diversa sit a yationé A:B, diversa quoque erit ratic 4: B

AY
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"AAd 8] ¥ovw we w0 KAB mgds 56 AT ovrag
%6 MZ mpds vo NO réyw v dovi xal oig 9 AB
ngds vy I'A oirws 9 EZ mgos vy HO.

Tsyoviva pdo 9 e 17 AB ngos vy T'A otrug 4
EZ ngoc wjy IIP, xal aveyepgdpdo dno vijs 1P
onorége wiv MZ, NO éuody vs xel duoing xsi-
pevoy vdvygopuuoy vo ZP. '

'Enst otw dovw e 9 AB-mpos vy I'd oviag 7
EZ sgos vy IIP, %ol dvayiypanta ano pv tov
AB, T4 Suowi we xai opoing welpeve v KAB,
" Ald, d¢ao 8 vy EZ, ILP opow: ve xai ouoing
xeipeve v MZ, IP dovww doa wg wo KAB mpog
90 A4 oVvws w0 MZ mpog vo EP. ‘Tnoxsrvae 92

%el wg %0 KAB mgos vo A4 otizwg vo MZ sigoe
70 NO- (xat wg doe ©6 MZ mgds v ISP ovvwg "t(;
MZ sgos w0 NO?2) 10 MZ dpn ngds éxavigov vav
NGO, ZP wov avroy &yet Aoyoy* igey dge éovi v0 NO
v ZP. " Eote & evvs opotov wal oupolwg xeipuevovs
ion dow 4 HO <5 IIP. Kai énei dovy ug if AB
swpos vy I'd oivwg 4j EZ sigoc vqv ILP, Yoy O%
5 IIP v HO fowy doa og % AB mgds vy I'd
otrvwg 1 EZ mwoos wijy HO. 'Edv oo téooages, xal
va &Erg. BRI .

.1) Loco ‘verborom yzyovirw ydg«PeyrarQul ex Cod. a ha-
bet: & ydo uy fovev ws q AB woos vy LA, ovres EZ wyos
v HO. lotw x. t. . At, quum ita indirecta -demoustratio

sequi_debers - videatur, Euclides autem directam habeat, prac-
ferenda omnino videtur lectio Edd. Oxoa. et Basil.

2) Voces uncis inclusas omittit Ed. Oxon. et possant illae
omnino abesse.

a ratione .4 :f (Cor. ad Prop. m in Excursa ad Libr. V.)
At utraque ratio 4 :I" (suppos.) et 4:E (demonstr.) aequglis
' est rationi M:N: itaque (V. 11.) etiam ratio 4 : I' eadem est

i
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" Sed sit ut KAB ad AI'A ita MZ ad NG; dico
esse et'ut AB ad I'4 ita EZ ad HO.

~ Fiat enim (VL. 12, ), ut .AB ad TA ita EZ ad .
IIP, et describatur (VI. 18.) a [IP alterutri ipsorum
MZ, NO simile et similiter positum rectilineum IP.

Et quoniam est ut 4B ad I'4 ita £Z ad I1P,
et descripta sunt ab ipsis quidem 4B, I'4, similia et
similiter posita KAB, AT'4, ab ipsis vero EZ, IIP,
similia -et similiter posita MX, T P; est igitur (p/er,
part, prior. hui) ut K4B ad AT'A ita MZ ad 3P,
Ponitur autem et ut KAB ad 1I'4 ita MZ ad NO;.
et ut igitur (V. 11) MZ} ad 3P ita MZ ad NO;
etgo '‘MZ (V. '11.) ad utrumque ipsornm NGO, IP
eandem habet rationem ; aequale igitur est (V. 9.) NO
ipsi ZP. Est atiti ipsi simile et similiter positum;
aequalis igitur (sequens Lemma) HO ipsi IIP. Et
quoniam est ut 4B ad I'd ita EZ ad IIP, aequalis
autem JIP ipsi HO; est igitur (V. 7.) ut 4B ad I'd .
ita EZ ad HO. 'Si igitur quatuor etc.

lauom A E, quod est absurdum, Latias igitur homologuni
posterioris ﬁgurae erit =B, Cf. Pllciderer. §. 301.

O bs. 6. Hino facile solvetur problema describendae fignras
rectilineae similis datae figurae #, et quae ad hanc figniam
M eandem rationem -habeat, quam recta data ¥ ad rectani
datam 7. ‘Sumatdr nempe latns quodcunque A “fgitae My
et Fat JT:S=-4:T (V1. 12.). Tnveniatnr deiiide rectis 4, I

media plopumonalu B (VL 11.); ut itaque sit 4:B=B: I
et super vectd B desciibdtur Cvr 18) figura sxmlhs ot 3imis
Euclid Element. P. 1%

-
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f A H MM A
“Crr 8%, ddy evSppufia ioe 9 vt opote, el opo-
/O/r,t MUTEY wlevout (et u/m,/.wc el’m, dsch,uw
otruig. '
Y Foro foo wxai Gupora evﬂv*'oa/;ya v« NO, TP,
#.l corin wg § OH nigde vy HN ovrwg 4 PII spog
iy 12 Ayw 6uve foy dotiv 4 Pl v;; OH
Ei yap dwigol o, pla avrgy peilov Eoviv.
"Bovey paroy of PIT v OH.  Ket énet dory og 1
PII ngoe fn}r Y ofiveg 1) OH agog iy HN, xat
SreiddE o v PU wgog e OH ovreg 4 11X ngoc
zijv- HN. MeiZuy 82 % IIP vic QH peeifoy doq
uct 4 Y v HN* dicve nal 16 PS ucildy &ore vov
@N- ¢l zai igov, omsp edvvaror: ov (?ga GYeGde
éorev 9 P wf¢ HO, ioy doa. "Oirep é()é‘t (Yetgm.
npePo T 4213 %y
7 icoyuvia mapeidgAdpout ne mwods ¢Alyde Acyor
EpEt 10V 01 yxE(EVor X TGY TGV TAEUGUY 1).
1) Omnes quidem editiones legnut saltim: & v Theveav,
nec Pcyrardns aham ex Codd. Mes: lecijonem notavite Quum

tumen, utl recte monet hob. Simson. in Not. ad VI.23.p. 376,
- vulgas lectio sit absurda, mon dubnavunus illi aliam verio-

remt substituere.

liter posita figurae M, ita ut latera B, A, sint latera homo-
lvga, erit hgura descripta, quam N vocabimus ea, quae de-
scribi jussa evat. Est enim M:N=dA: I'=II: 3, vel N: M=
Z:11. Ci PHeiderer, §. 302. Nominatim eodem modo solve-
tur problema, triangulum datum per rectas designato cius lateti
pwallelas dividendi in partes quoicunque aequales, vel etiam
quag rationes invicem habeant aequales rationibus rectarum
datarum. Cf, Plleidever. §. 303.

Obs. 7. Quum nominatim etiam quadrata super homo{
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LEMMA. . .

Si autem rectilinea aequalia sint et similia, homo-
loga ipsorum laléra aequalia inter se essey sic ostem
demus. o .

Sint aequalia et similia rectilinea N@, I P, et sit
ut OH ad HN ita PII ad 1IY; dico aequalem esse
PII ipsi ©OH. o, ‘

Si enim inaequales sint, una lpsarum maior’ cst.
Sit maior PII ipsa OH. Et quoniam est ut .PI1 ad
12 ita OH ad HN, et alterne (V. 16.) ut PII ad
OH ita HX ad HN. . Maior autem I1.P ipsa @H;
maior igitur (Prop. A, libri VJ) et I1X ipsa HN;
quare et (VL. 20.) I>2 maius est ipso ON; sed et ae-
quale, quod fieri nequit; non 1grtur inaequalis est 71.P
ipsi HO, aequahs igitur, Quod oportebat -ostendere,

PROPOSITIO XXIIL (Fig. 381.)
- Aequiangula parallelogramma inter se rationem ha-
. bent cornposnam ex rationibus -laterum. - . -

]ogxs lateribus figurarum exmxlmm descnpta sint in ratione du-
plicata horum laterum patet, polygona similia quaesungue
(n‘iang.nlig quogue et quadrilateris similibus sub hag denomi-
natione comprehensis Obs. 4. ad VI 19.) esse in. ratione quna- -
_dratorum laterum homologorum.

- PROPOS!TIO XXI.

- Obs.  Potest haec propositio dednci ut corollnrlum Prop.
VI. 18. . Ita est apud Lorellum in.Cor.. ad Prop. 16, Libz. 1V.

PROPOSITIO XXIL. ,
Obs. 1. Propositiy haec derivari facile pbtest ex VI
20, et ex Cor. V. 22. et.Cor. Pvop. m in Excursu ad Li vy,

v
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"Eorw looyuvie mapeririopoapue vd AL, I'Z,
ioyy Eyovve vy dno BI'A ywviev v vnd EI'H-
Xéyn. ove w9 AT 'ﬂagauw’é;’ga,u,uov wgog vo I'Z we-
paldxidyoappoy Aoyov éyez Tov m/yuu‘usvow &% Ty
gow vy 1), ToU TE 0¥ eyu 7 .BI mpdc vy TH
xek. 70 OV exu 7.4 ngog vy T'E. ‘

Keiota ydp dgrs im evdelag sivar voy BI’fn]
T'H- i «wdeiag doe o1t el o] AT a5 T'E: xal
ovpnenineuodn vo JH magadinloyoeppov, wai du-
uelo®u vic «wdeie ff K, zel yeyovive wg uiv 4 BT
stede vy I'H otvwg 7 K meog vy A, ag 8¢ 57 AT
ngog v I'E otivws 7 A ngds vjy M.

.. Oi .. Xoyor.vijg ve. K modg vy A xgi vijc A
nigos vy M. oi avvol sior woig Aoyoig vuv mhevga,
vije. w6 BI mpos wijv I'H xel vic A" mgog vyv T'E.

1, Hic quogne ex eadem ralione ac in ipsa propositione
~-ex ingenio a&:ec;mus vocem ¢wy.

" Lemma s1bsequensideductum - est supra in Obs. 4. ad VI. 20.
Aliter ac in textu graeco Boermannus, et accuratins, omissa
etiam” pérmutatione superflua, hoc' lethrma ita demonstrat, ‘Si-
réctilinéa NG, IP sint similia e aequalia, latera qubque ho-
n:o!nga" K6, JIP aequalia erunt. Si ‘enim non sint aequalia,
alréruttnm’ velor TP maiMth erit, unde;, quam sit (VI.Def. 1.)
HP:IIE'.—_-IIO:IIN, erit quoque H3> HN (V. 14.)adeoque
triangulom 3JIP ipsi NH® impositum non congruet, sed
maius erit (Cor. ad I. 14.). Est autem.rectilin. 3P: rectilin, .
NO= 'tviang. JIP: triang. NH@ (VI. 20.) Tague vectilin.
ZP> rectilin, N6 (Prop. A. libr."V.) contra hypothesin, orgo,
I1P=—H®.

Obs 2. Pop 22. etiam valet de gnataor figuris recti
lineis, no# binis solum, sed ommibus similibuss Spociatim
quatnov rectarum quadrata sumt proportionalia et vicissim. -
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Sint aeqmangnla parallelogramma AT, I'Z, aequa-
lem habentia angulum BI'A angulo. EI'H ; dico pa-
rallelogrammum 4T ad parallelogrammum I'Z ratio-
nem habere compgsitam ex rationibus laterixm nempe
ex eay quam hahet BI' ad I'H et ex ea quarn habet
AT ad TE.

Ponantur enim ita ut in dxrectum sit BI ipsi TH

.in diréctum igitur sk et AT ipsi I'E (L 14.); et com-
_ pleatur parallelogrammum A4H, et exponatur quaedam
recta K, et fiat (VL. 12.) ut BI' ad I'H ita K ad /,
ut 4I” vero ad I'E ita A ad M. '

Rationes igtur ipsius K ad f et ipsius .4 ad M
eaedem sunt quae rationes laterum, videlicet lateris

BI' ad I'H et ipsius AT ad T'E. Sed ipsius K ad

PROPOSITIO XXHIL ,

Obs. 1. Sensus huius propositionis, ut ex demonstratione

eius patet (collat: Excursu ad hunc librum §e 8), hic est:
cogmm laterum circa acquales parallelogrammorum aequiangu-
lorum angulos rationibus mutuis, colligi ex iis posse ratio-
nem, quam areae parallelogrammorum invicem habeant. Vel
- rationem mutuam parallelogrammorum aequiangulorum pen-
" -dere ab rationibus laterum i ipsoxuge, circa aequales angulos, e,
modum, quo illa ex his eliciatur, propositio haec docet. De-
monstrationis enim momentum eo redit, ut, si vel ipsa paral-
lelogrammorum cirga aequales angu]os laters, ptoiqde et eorum
rationes demtur, rectae, quatum rationes eaedem sint rationibus
laterum binorum parallelogrammorum, ostendatur, duas quo-
que exhiberi posse rectas, quarum ratio mutua eadem sit ra-
tioni parallelogrammorum, Gf. Pleiderer. ke P.EV.§, 195. Plei.
derer. simul observat, cum propositio haec, pariter ac VI 14
nonuisi iterata propositionis VI, 1. applications nitatur, et ‘ar-
gumenti 1. coepti goutinuatio ac supylemontum sn ; transpo-
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AL ¢ vig K sigog iy M loyog 6vyxeczar E T vou

v K mwoog vy A loywv xai vo¥ vie A medg vy
M- aere xul i K mods viiv M Aoyov #yer vov ovynsi-

- pevoy dx viv vav swhevoey 1. Keal el dovv wg
% BI' mgds wijy TH ovrwgc vo AT megeddployguu~.
uov mwgog 16 I'Or ¢Ad’ g 9 BT mog vijy TH ovivwg
7 K mooc vy A nai vg doe 9 K meog vy A ov-
vwg w0 AT wods w6 I'O. Ildihw, émsl dovey vg 5f AT
ngdg vy T'E otiviug v0 I'O nepardyloygapupor moos
w0 I'Z uld’ wg 9 Al woog vy I'E otrwg 5 A mooe
wjy M- xei wg dow 7 A ngoc vy M ovvug w0 I'G

wugardyhoyoapuov mwpds vo I'Z nagellyroyonppoy. -

'Enet ovy eiydn, we wiv o K moogc vy A ovfrwg
t0 Al magadinddypaupoy spog vo 1I'G nagarrnio-
yoaupoy; wg 8 ¢ A sgos wiv M olrwe vo O ma-
oaldyiopoappor moos w0 I'Z megailyliygapspov:
diisov doe éotiv g 4 K ngos wiv M ovrwg v6 AT

. '1) Hic quoqne et pariter ad finom demonstrationis vocem
Tdy altera vice positam ex coniectura adiecimus. ‘ ’

sitione haud apta propositiones inter ad figuras similes perti-
nentes, nec ullo modo cum ipsa connexas, insertam fuisse vi-
deri, Caeterum 4I' et I'E in directum fore, si B, s L'H in
divectim ponuntur, simili ratione osteadi potest ac in Obs. 2.
ad VI. 14. ' : : : e

Obs. 20 Rationem, quae ex duabus datis rationibus per
lineas rectas “expressis componitur, daxi, h. e. (Eucl. Dan
Def. 2.) ipsi acqualem lineis vectis exhiberi posse, efficit de:
monstratio Prop, VI.' 23. idemque similiter ad plures, quam
d ‘as rationes sic datas, ex iisque compositas extenditur, Cf.
Plleidcrer. §. 212. ) )

Obs. 3. Eaedem consequentiac, quae in demonstiatio ¢
inde dedncuntur, quod rationss BI': I'fT, et 4I': T'E dari sup-

’

\



-

22

LIBER SEXTUS., 203

M ratio cbn:pounitur ex ralione ipsius K ad 1 et ex
ratione ipsins .4 ad M (Def. rationis compos.); quare

.ct K ad M rationem habet compositam ex rativnibus

laterumm.  Et quoniam est (VI 1) ut BI’ od I'H ita

Al parallelogrammum ad I'®; sey ut Bl ad I'H

ita.K ad A; enit igitar (V. 10.) K ad o4 ita AT ad

- I'®. Rursus, quoniam est (VL. 1) ut 4 al LK it

I'® parallelogrammum ad I'Z; se!, ut JI" ad FE
ita 4 ad M; erit ut igitur (V. 11.) 4 ad M ita pa-
rallelogrammum I'OQ ad parallelogrammum I'’Z.  Quo-
niam igitar ostensum est, ut K quidem ad ! ity pa-
rallelogrammum AT ad parallelogrammum ,I‘@ y ut
vero ad M ita paralielogrammum ['O ad parallelograta-
mum I'Z; ex aequo igitur est (V. 22.), ut K 20 M
ita parallelogranmnum A’ ad parallelogrammum I'Z.
At vero K ad A rationem habet compositam ex ratio-
nibus laterum; et A1 ighkur ad I'Z rationem habet _
'd . ‘
ponuutur, nectuntur, si rationes solum posteriores (Prop. B.
in‘ Excursu ad Libr. V.) invertantur, et rationes BI': [H, et
I'E: 4T dari ponantur. Tum nempe ob parallelogr.

.41‘ I'o=BI1:I'H

zr: lo= IE dl' .
similt ratione conseqmtm, dari rationem mutuam parallelo-

(VL. 1.)

granunotum Al', ZI', si utriusque ratiot ad idem pal;llelo-
grammum IO detar. Cf. Plleiderer. §. 213.

Obs. 4. Ilac ipsa methodo Euclides praemissis propo-
sitionibus (Dat. 1. 2.): duarum magnitudinum homogencarnm
dataram dari rationem museam ; et vicissim dari magnitudinem,
caius ad- datam magnitadinem ratio detur (si mempe, quod
Rob. Simson. addit, duabus magnitudinibus, quibns haec
latio exprimitur, et magnitudini datae gnartae proportionalis

i possit inveniri) ; generatim ostendit, duas’ magnitadines, qua-

rum 1ationes ad tandem tertiam. dentnr, pariter mutuc habere
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stagariridypappov meos to I'Z magarigloypapuor.
‘H 0t K mpog vy M iopov &yer tov ovyxsiusvoy &x
16y Ty whevpwy' xai v0 A dow weog v I'Z Adyoy -
st 10y oupxsipevoy & vav viv mhevgav. Td dgo
igoywvea, wik ve EETG.

IIPOTAZIZX 4.

Ilavvos magerdnhoyoumpov vo ol wijy Jidpevgoy
sogehAnAoyouppe Gpow ot @ Te 0AW xei dAdr)-
Aoeg.

"Eown separlyhcygoppoy vo ABI'A, dpergog
Ot evvod o AL, megi O vy AT magerdyhoyoope
éoew va EH, OK: ls’yw ore éxdvegov vy EH, OK
negarlyloyodpuay o,uouw dovey ohw v ABI'A xoi
aAlsog.
~ 'Emet yig voydvov voi ABI mopd pioyv viv
nhevouy vy BI' fuvee 3 EZ, dvehoyov domy g
% BE mgog vijv EA ovvwg 4 I'Z meog vy ZA.
i, mst woryivov w0 ALA magd piey wav
mhevoiy vy I'Ad usor 4 ZH, avedoyov doa doviv
ds 4 I'Z meds vijy Z.A otvwg of AH meog vy HA.

datam rationem in Dat. Prop. 8. (apud Rob. Simson. et Schwab..’
Prop..9.). Ct. Pheitlerer. §. 214 Quo nixus principio Eucli-
des deipde suam datorum tractationem absque rationum com-
positione instruit; nominasim Prop. 70. partem priorem (apud -
Rob. Simson. et Schwab, Prop. 67.) Elementorum VI. 23, re-
spondentem demonstrat. Cf. Pheiderer. §. 215:

Obs. 5  Quatenus ab modo, rationem ex latertum B ot
IH, 4 2o I‘E xationibus compositam, Llineis rectis datis ex-
hibendi abstwrahitur: demonstratio VI. 23. praceuute Candalla,
eo redigi potest, ut observetur: rationem parallelogrammorum
4T, IZ componi ex rationibus parallelogrammi 4 I ad I'6; et
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compositam ex rationibus laterum.. Ergo aequiangula,
etc. ' -

.

PROPOSITIO XXIV. (Fig. 383)

~* Omnis parallelogrammi, quae circa dismetrum sunt
parallelogramma similia sunt et toti inter se. »

Sit parallelogralimum 4BI'4, diameter autem eius
recta A", circa AI' autem parallelogramma sint EH,
OK; dico utrumnque parallelogrammorum EF, OK
simile esse toti JBI'S et inter’ se.

Quoniam enim uni_laterum trianguli ABT videli-
cet ipsi BI parallela ducta est EZ, erit (VL 2.) ut ‘
BE ad EA ita FZ ad ZA. Rursus, quoniam uni
lateri trianguli AI'4 nempe ipsi I'4 parallela ducta
est ZH, erit (VL. 2,) ut I'Z ad ZA ita 4H ad HA-
Sed ut I'Z ad:ZA ita ostensa est et BE ad EA;

huins ad I'Z (Exc. ad hunc libr. §. 3. nr. 1.) quae eaedem
sint rationibus. lateram ipsorixm Br:TH, 4I': TE (VL. 1.);
itaque etiam dici ex his componi (Exe. ad hunc libr. §, 3.
nr. 2.). CE. Clavias et Rob. Simson. Plelderer; §. 216.

Obs. 6. Quodsi desideratur, ut ratio parallelogrammo-
xam A I, I'Z (Fig. 382.) sen composita ex rationibus lateram
eoram , exhibeatur per rationem quam ipsum prioris latus al-
terutrum BT habeat ad alignam vectam ‘datam haeo erit quarta
proportionalis ducbusreliquis parallelogrammoram lateribus 47,
IE, ot lateri TH postmom I'Z, quod respondet htnn B
prioris AT,
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AV s o TZ ngos vy ZA ovvie $eiydy xai o
BE ngss mjyv EA xui b dou 3 BE mpog vy EA
ctirwg 9 AH s5poc w5y HA, noi ovvvedivee ogy BA
noos v AE oitwg 1] A4 ngos vy AH, zal évuh-
Adt we 7 BA mpog vy AA ovrwg 5 EA noog gy
AH: wi¥ dge ABI'4, EH nege)lyloyodupwy dvi-
Xoyov- elawy ai mwhevgai ab megl vy wowyy yoviey vy
vno BAA Kui énet mapardyhog dovey i HZ vy AT
loy dotiv 1f piv vno AHZ yovia vij vno AAT, 5 0%
vne HZA vij vwo ALA, xui xowry vav $lo vorya-
vov wiv AAL, AHZ 1 vno AAL yavie: isopuveoy
doa iovi 10 AAI velywvey 16 AHZ vpipuve.  did
ve aved Oy xai ©0 ATB volywyov icopuvioy éote vo
AZE woipuver wat oiov doa w0 ABTA napaidyii-
voappoy v EH sageddyhopedpyn isoysvioy éotw.
uvdloyov doa fotiv wg 1 Ad qgog vy AT ovree
4 AH ngog vy HZ. ‘Slg 8 o Al stpog vijy ['A
ovtwg § HZ ngos vy ZA, vig 0t 4 AL ngog wy
I'B oiitwg q AZ sgog vjv ZE, et &t wg 5 I'B
ngog vy BA olreg 4§ ZE ngog oy EA wek énei -
Tacia enim (VI 12.) aP:PE=IH:I
erunt parallelogr. 4P: 19 = BF:TH (V], 1.)
19: I'Z=AT: TE(VL1.)=IH-I(V.11.)

pfoinde Al IZ=—=BI: 1 (V. 22.). CE Pleiderer.
$e 24T e o
"~ Obs. 7. Si ab recta I'B (producta, quando:opus est)
abscinditr I'N=1 (Fig. 352.) (quod iuxta Obs. 4 ad VI. 2.) |
immediate fir, diagonali 4H panllelam EN agendo per pun--
ctum E) ac per N ducitur reclac 40" parallela: it parallelo-
grammum I0=1Z (V1. 14.), et hing '

4F: IZ==4r:10 (V. 1.) ‘BI‘: zI‘}V’ (VL 1) ;

i
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. ergo (V. 11.) nt BE ad/ EA ita JH ad HA; etcom-

" ponendo (V, 18.), ut B4 ad AE ita 44 ad’ ‘IH, et
alterne (V. 16.) ut BA ad Ad ita LA ad AH; p.-
rallelogrammorum igitur ABI'4, EH proportionalia
eunt latera, quae circa commuunem angulum B.J44
sunt. Et quaniam parallela est HZ ipsi- JI", aequa-
lis est angulus AHZ angulo A4l (I 29.), angulus
vero HZ.A angulo 4I'A, et communis’ duobus trian-
gulis AAI', AHZ angulus 4AI"; aequiangulum igi-
tur estitriangalum A4I" triangulo 4HZ. Ex eadem
ratione jet triangulum  AI'B aequiangulum est trian-
gulo AZE; tomm igitur paral\lelogrammmnvABF d
parallelogrammo EF aequiangulum est; ergo (V1. 4.)
u A4 ad JAI' ta AH ad HZ. Ut aviem Al ad
I'dita HZ ad ZA, ut AI' vero ad B ita AZ ad
ZE, et msuper ut I'B ad B4 ita ZE ad Z A4 : itae
yue quoniam ostensum est ut 4" ad F.lia HZ ad
ZA, ut vero AI' ad I'B ita AZ ad ZFE; ex aequo
igitur. est (V. 22.) ut AI' ad. BI" ita HZ al: ZE.
Parallelogrammorum igitur. 4Bl'd, EH pmporno-

Quare sic etiam potest Prop. VI. 23, enunciavi: si parallalo-
gramma A I, I'Z sint aequiangula; fatque, ut wnum lawus 4F
prioris ad unum. latus I'E posterioris, sic huius alterum latus
- TH ad rectam I: erit pavallelogrammum A [ ad I'Z, ut alte-
rum latus BI prioris ad hanc rectam I, -Cf Plleiderer. §§.
218. 219. Unde, data ratione -patallelogrammi AT od T'Z
datar “vatio lateris BI prioris ad rectam I'; estque, ut unum
latus 4I' priorig pnrallelogrammi AL ad unumi latus I'E po-
steriolis Iz, sic huius alterum latns I'H ad Laoc rvectam I,
ad quam alterum parallelogrammi - prioris AI' latus B habet
datam rationem matuam pansilelogrammoram AI', I'Z. Quae
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. Weiydy g piv 1 AT meog vy T'A odvug f HZ
wgos- vy ZA, dg 0t q AT neos vy I'B otirac o
-AZ wgos vy ZE- Jdiicov doo oviy wg v AT meds
ayv BT ovvug 97 HZ mooc sy ZE viy dga ABI'A,
EH noagallyloyodupuy dviloyoy slow oi sdevgui
ai mepl woc ivag yuviag' opotov dow dovl vo ABTA
wegaddyAoyoatypoy v6 EH megaddnyloyocpun. i
_zd cvre O aei 6 ABTA meguliydoyoappoy xal
o6 OK nogeldrloyoduun opmooy vy Exdrégov -
doo wiw EH, OK magadyloyedupwy v ABI'd
segadlyhoyodupw opowoy dore.  Td 0% Tu ovrw ev-
Supodpuw opote xei @lgdoe oty Gpotar xal vo
EH dgo mageddyhoyoappoy vi OK nopurlyroyodupun
- opotoy ove.  Ilevvog dow, xal va &g,

HPOTAZIZ #

Tg doFsvee w.?vygay,uw opotoy, %l a}.lw L7
Sodivre ioov To avrd sveTygacIaL.
~ "Eotw w0 piv dodiv sudvyoeppov, w Jei 6’,uo¢ov
ovorroandar, vo ABI', & & ivoy, w0 4 dst & vg
v ABT 6potov, i 8%.4 ioov 70 apive ovorfoasdar

est Dator. Prop. 56. (apud Rob. Simson. et Schwab. pars
prior 63.)., Cf, Plleiderer. §. 220.

Obs. 8, Triangula quoque unum angulum aequalem ha-
bentia sunt in ratione ' éomposita {ex ratiomibus laterum circa
_ aequales angulos. Quod ipsum vel immediate simili ratiome
demonstrari potest so VI. 23. vel ex VI 23. ope I. 34. V. 15,
. devivari. Cf. Pleiderer, in sched. mss, §: 239, Commandinus
Cor, sd VL '23. ' Y ]

Obs. 9. Parallelogminma guaevis aequiangula. sunt. inter
se ut rarallelogramma rectangula sub iisdem raspective lateri-
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malia sunk latera, quae circa aequales argulos; simile .
igitur est (VL. Def. 1.) parallelogrammum 4BI'd pa-
rallelogrammo EH. Ex eadem ratione et parallelo-
grammum ABI'A parallelogrammo OK simile est;
utrumque igitur parallelogrammorum Ef, OK. paral-
lelogrammo 4BI'A simile est. Quae autem eidem

- rectilineo similia sunt, et inter se sunt similia (VL

"21.) ergo et parallelogrammnm EH parallelogrammo
6K simile est. - Omnis igitur etc.

PROPOSITIO XXV (Fig. 334)

Dato rectnlmeo\szmxle, et alteri dato aequale idem
constituere, , =

Sit datum qmdem rectﬂineum cui oportet simile con-
stituere, ABI", cui wero aequale, sit f; -oportet igitur
ipsi quidem ABI' simile, ipsi vero A aequnle idem
constituere, -

‘bus 'col_:tpithensu. Quod ipsum etiam ssserit Pappus Collect.
Mathem. Libr. VII. Prop. 172., seu in Apollon. Conic. I, .
Lemm. 8. Cf. Commandinus et Clavius ad VI, 23. et Pflei-
derer. §§. 240. 241, Idem valet de triangulis, quorum- unus
angnlus aequalis ost (Cf. iidem, PHeidover. §, 242..et Pappiu
Libr. VIL Coll. Math. Prop. 14€, vel in Porism, 1sLemma
20.). Pappns addit (ibid. Prop. 147.) idem valure ip triangn-
lis, quorum unum angulum habet, qui demceps est alteri.
Pheiderer.. §, 243. Pappus rem ad praccedentesn Prop. 146,
redncit, duq: unus latus eius m;nl‘i; qui in uno m'_lngulo a0
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Hupefefisedn pip nape uiv vy BI' v ABT
Toryuivm 1) ooy nagaddsloyoanuoy vo BE, mepd db
wv FE «w A ioov magailyioyeeupov o I'M &
ywvie ‘v vno . ZI'E, 7 dovy ioy vff v I'BA- &
evbeigs doe loviv i mtv B «f IZ, 7 8¢ AE v
EM.: Kul sihyjpdw vav BI', TZ péoy aviloyoy o
HO, xai dvoyzyoigpduw ano tic HO 16 ABI" 6uowow.
e zab ouolwg xelnevor vo KHO. ‘

Kal inel 20wy vi¢ 1) BT mgog vijy. HO ovizwg. %
HO mgog vy T'Z, édv 8¢ geic svdsiar dvdloyoy
dowy, E6TIv 0§ 4 TQUTY TP0S TV TQITYY oUTwg 70
dmo Tii¢ mewryg eidog MEde To dno s dsvTigas, vo
“opotoy xui Guolug draygaqopuvey: vy dpe g 7
. BT ngo¢ wjv I'Z ovrawg vy ABI' trga’ywvow VIQO‘Q 2]
KHO 'rgi/mov Al wai wg 1 B’I1 wgog vy T'Z
ovrwg 20 BE ﬂag«lm)O/oa/o/wv 1gos* 10 EZ mo-

galh,loygw,u;wv’ #at g GQe T0 ABI vgiywvoy modg
r0 KHO wpiyovor oftog vo BE wagul?rloygappo/y
- qroo¢ 10 EZ _naga).lfrlo;/gu,u;cW' ivalldE ops we T0
" ABI" vgiywvoy mgos 1o BE sapediyAdyocupor oi-
1w¢ 90 KHO wpiywvey ngog.vo EZ magaliyioyoup~
pov. “Ioov 8¢ wo ABI' rgiyurov v BE RITCTYERS

. 1) Vox rouywiw, zolyevey et smnha proprie non' buc por-

tigent, quam  manifesto de ﬂguus vectilineis Quibusenngque
sermo sit. Vid. o -ervationem Rob. 5!maum< ad huuc Jo-
cam. Quum tamen illa in‘omnibus, ‘qui hactenus compalan
suni, codicibus legantur, noluimus ea expungere.

gua])s est nnaulo delncepu pouto altevius tuanguh, pmducxt,
usquedum lams ita productum sequale sit ei ipsi, giod pro-
.~ ducebatur, ‘lateri, ubi tum ves facile patet. Potenat autem idem
" etiam aliis modis demomnau.

Obs. 1. Pe VI 23. et Obs, 8. duo parallelogramma
(u'iingula) Arectangula‘, et hinc ‘'quaevis (I. 55, L3 V.. V.

'
i
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Applicetur enim (1. 44, et 45.) -ad rectam-quidem BT tri-
angulo. AR aequale parallelogrammum BE, adrectam
vera I'E ipsi 4 aequale parallelogrammumu ['M inan-
gulo ZI'E, qui est aequalis angulo B .4; in directum
igitur .est (L 14.) BI quidem ipsi I'Z, et AE.
ipsi EM. . Et sumalur (VL 13) inter ipsas BI'y, I'Z -
media ‘proportionalis HO, et describatur (V]. 18.) ex
HO rectilineo, ABI" simile et similiter positum recti- -
linenm KHO. o v '

Et quoniam est ut BI' ad HO ita HO ad I'Z, si
autem tres rectae proportionales sint, est (VI 20. Cor, ’

"2.) ut prima ad tertiam ita figura ex prima ad figuram

ex secunda, similem et similiter descripta:.§ est igitur
ut BI' ad I'Z ita triangulum 4BI ad uiangelom
KHO. Sed et (VL. 1.) ut BI' ad I'Z ita parallelo-
grammum BE ad parallelogrammum EZ; ut igitur .
triangulum ARBI ad triangulum KHEO ita parallelo-
logrammum BE ad parallelogremmum EZ; alterne
igitur (V. 16.) ut triangulum ABI" ad paral]elograin-
mum BF ita triangulum KHO ad parallebgrammum

EZ. Aequale autem tnangulum ABI’ paraIleIovrammo‘

BE 3 aequale igitar et triangulum Ixf]@ pdralle_lo-“

11.) sunt in ratione composna ex muombus basnum et altxtu-A )
dinum, quod et aliter’demonstrari potest. Commandinus et
Clavius ad VI. 23, Pﬂezdeiel, $9. 247, 248, ~ Cuiuslibet igitur

‘parallelogrammi ad quadritum aliquod ratio componitur ex ™

rationibus, guas basis et altitudo pnallelogr;mini habent ad
latus quadrati. Unde per Defin. Simson. (in Exc. ad b, libr,
§. 3. coll. §. 7.) conaeqmtux regula generalis dimensionis pa-
rallelogrammoram. Cf in Prop. 1L 1, Cor. 4. Pﬂezderer. S.

,2/59 Schol. in libr. I1. Elem. P. L. §. 5. sq

O'bs. 11. Ex VI 23 mdeque douuu.s Obs 8. 10 per

\
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Aoypap e icov doo xat 1o KHO voiyovoy vg EZ so~
codiyhopocppn. "Alid vo EZ magaddyAdyoeppor.
v A ioviv {oov: xal ©6 KHO dpes w9 A dotly iooy.
*Eore 8% 70 KHO xal vw ABI opowov v doe do-
Sévve evOuppappw v ABI cuoioy, xei dhde TG
dodévre vg A .lcoy v6 owwo ouviorever vo KHO.
“Omneg #eL otroar. ’ \

HNPOTAZIZ x5.

"Edv amo naguﬂfrlny@au,uov nagallﬂloyga/wovi
acpazge&r;, ouoy ve Ty olw xal o,uoung xel pevow,
rowwqy yaviev &ov ovTG* Tegl TNV oUTYY d‘za,uetgov
Tt T 0Aw.

" Ao nagullnloyga'pyov ydo vov ABTA noged-
Ipheyoapuoy dpnetedn w6 AEZH, suotov 96 ABTA
xel opolwg xsz',uevov, xowwyy 7wm'aw épov aved Ty’
v AAB: Ayw oTe megh Ty aveqy Jm,uswqov éofn
v0 ABI'4 w AEZH.

ea, quae in Exc. ad hune libr. §. 22. §. 25. notantur, conse-
. quuntur propositiones VI. 14. VI, 15, et Obs. £2. ad Prop.
16. 17, libr. VI, Pleiderenn §. 250.

Obs. 12, Sint rectas A:B==C:D -

] et E:F=—G:H

erunt etiam (per VI. 23. et Exc. ad hune libr. §. 10.) rectan~
gula AXE:BXF==<CXG:DXH. Vicissim si AXE:BXF
=CXG:DXH, atque E:F==G:H, pariter erit A:B=-C.D -
(V1. 23, et in Exc. ad hunc libr. §. 14.). Cf PHeiderer.
§. 251.

Obs. 13, Per Obs. 10, ét Exc. ad hune libr. §. 13, duo-
yum quorumvis parallelogrammoram, oriangulorumve altitndi-
mes sunt in ratione composita .ex directa aroarum et inversa
basium; bases in rumono composita éx directa arearum et ine
versa altitudinum. 'PHeiderer. §. 263.
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grammo EZ. Sed parallelograimmom EZ ipsi A est
aequale; et KHO igitur ipsi 4 est aequale. Est au-
tem KHO et ipsi ABT simile; dato igitur rectilineo
ABI simile, et alteri dato . acquale idem constitu-
tum est KHO. Quod oportebat facere.

PROPOSITIO XXVIL (Fig. 385.)

Si a parallelogrammo parallelogrammum auferatur,
simile toti et similiter positum , communerh cum ipso
angulum habens, circa- eandem diametrum’ est circa
quam totum.

A par’xllelogrammo enim 4Bl pdrallelogrammum
auferatur AEZH, simile ipsi 4B et similiter po- '
situm, communem angulum habens 44B cum ipso;
dico circa' eandem diametrum esse ABI'd circa quam

ipsum AEZH.

Obs. 14, Rursus (quae est altora Prop.\ 23. et praeced.
Obs. 8. conversa), duo parallelogramma vel triangula, quorum
areae sunt in ratione composita ex rationibus duorum laterum
contiguorum, habent angulos lateribus his comprechensos vel
iingulos- aequales, vel simul aequales duobus rectis. Quod
spsum facile, sumto contrario, probatar. Pleidorer. §. 254.

PROPOSITIO XXIV.

Obs. 1. Rob. Simson. monet, videri impervitum quen-
dam ex duabus diversis huiis propositionis demonstiationibus
hanc, quam nunc habemus, composuisse, ex una nempe, guae
per VI 2. et ex altel"a, quae per VI. 4. fieri petest. Post-
quam enim, ita pergit timson., per VI 2. et componendo,
Permulandoqno ostenderat, latera circa communem angulum
parallelogrammorum  (talia’ enim yalallehgmmmn observante

Eudid. Elenente Po M. S

.
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My "pdo, 614 el dvvaroy , doTw avT0d 1) of didpe-
rg0g % AOI's xai?) &fiydeioe 4 HZ Sujydw éni
w B, xal fyde & w00 O onovége viv AA, BI'
nagarryiog 7 OK. ,
~ 'Enci ovv megl vy vty Sidpevgoy ove vo
ABI'd vg KH, opowy éove vo ABI'A vé KH-
fovww doa we 5 AA meoe vy AB qivmg v HA
nods 1y AK. "Eove 0t aat 0id vy Spoedryre vav
ABI'd4, EH, wg 1) 44 ngds vy AB oirwg 5§ HA
wgog 1)y AE* nat wg dow.ij HA mwoog vy AK oi-
vwe 7 HA ngos viv AE: 9 HA dge mgog éxatépay
vy AK, AE vov avvov &yee Aoyov- ion dge Zoviv 7
AE v AK, 1 &atvoy v peilove, omse 2otiv adv-
vutoy ovxz dow 0Tk wegr Tyv aveny didmergov T0
ABI4 «g KH3) negi vy aveyy doo dovi Suipe-
rpov 70 ABI'A moageldyiopoepuoy v6 AEZH wo-

1) Iia recte ex Cod. a posuit Peyrardus, quum edd. Basil,

et Oxon. haberent: adréy, quum tamen de' diametro unius
tantum paralielogrammi 4B T4 Lic sermo sit.

2) Pro verbis: wel exgin®sior 5§ HZ denydw énl 10 © xal
#7846 Ca Tob O, quas ex Cod. a. posait Peyrardus, cum qui-
bus consentit etiqm versio Commandini, in edd. Oxon. et
Basil. solum legitur: xal 7yw dud tvo . Utragne lectio bene
habet, prout schema ita fortnatum imagineris, ut diameter
A I vectam HZ productam, aul lpsam rectam HZ in puucto
aliquo @ secet. Priorem casum et figwam lecuo codicis a,
posteriorem lectio ed. Oxon. supponit. o

%) Pro his verbis Cod. a. et ex eo Peyrardus, correctis
mendis typographicis ad calcem libri indicatis, habel: ot apa

aux sott wepl Ty avTyy Sidusrgov 70 ABIA v¢ EH (ita emm .
jegendum est, mon XH). Nos veriorem lectionem ex edd.™

4

Basil. et Oxon. restituimus.
Clavio imé”iguntur, quae habeant unum aﬁgulum cum toto
parallelogrammo communem, quod etiim Candalla, Henrion
aliique nominatim addunt proportionalia esse, immediate coan-
cludere potuisset, proportionalia esse latera circa reliquos an
gulos aequales, ope scilicet.Prop. I. 34 et V. 7. Verum ille

.
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‘Non enim, sed si fieri potest, sit ipsius diameter
‘AGT, et ducta HZ producatur ad @, et ducatur per
@ alterutri ipsarum 44, BI parallela OK (1. 31.) '

P

Quoniam igitur circa eandem diametrum est paral.;
lelogrammum ABI'4 circa quam parallelogrammum
KH, simile est (VI. 24.) ABI'A ipsi KH; est igitur
(VL. Def. 1.) ut 44 ad AB ita HA ad AK. Est
- autem et propter 8:militudinem ipsoram ABI'A, EF,
ut J4-ad 4B ita HA ad AE; ut igitur (V.11.) H4
ad 4K ita HA ad AE ; ipsa HA igitar ad utramque
ipsarum AK, AE eanderr habet rationem; aequalis
igitur est (V. 9.) AE ipsi AK, minor maiori, quod
fieri nequit;'non‘ igitur est circa eandem diametium
parallelogrammum ABI'A4 circa quam ipsum KH,
circa eandem igitur est diametrum parallelogrammum

hoc negligens pergit ostendere, triangnla et parallelogramma
esse acquiangula, et longo circuitu, ope VI, 4. et V. 22. con-
cludit rem eandem. Manifestum propterea est, hanc inscite
factam demonstrationem minime Euclidis esse, Ipse deinde
Rob. Simson., superfuis reiectis, simpliciorem exhibet de-
monstrationem, postquam ostenderat, aequiangula esse triangula
AHZ, AJT ope VI. 4. I, 31. et V. 7., quoad maximam par-
tem similem ei, quae est ipfxd Campanum , nisi quod is pro
VI. 4, adhibet VI. 2., et triangula, quae diximus, aequisngul.
esse monet quidem, at non demonstrat, Simsonis demonstra-
tionem habet etiam Playfair. et Peletarius.

Obs. 2. Perspicuum est, quod Clavius monet, parallelo-
gramma circa eandem diametrum non solum similia esse sed.
etiam. similiter posita, Cf. observata ad VI. 18. .

Obs. 5. Praeterea, eodem Clavio monente, etiam, i

citca dismetinm alicuins parallelogrammi productam consistat
" parallelogrammum- aliud," ita, ut duo huius latera tectas duas

. .
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pairyioyodupe. "Edv- doo and magadinioygdpuon,

wel TE ENG.

. IIPOTAZIZ" %

Hevzow wiy magd vy avryy svdciay magoBei-
Jouivay megarlyloyodupwy , %ol Ehemovrar cidso
- aguldloyodppiots , opolorg Te xul duolng wetpEvors
TG ¢nd TiE fuissies avaypapouivw , uéyovov Eove
70 dno The fpmdsieg magefSalioperov mugeAdyio-
yOQupL0Y, 0400y OV TW hAsipuTe.

"Borw evdsie § AB, xal tevprode diye xovd
vo I', xul moagafefljode magd vy AB svdsiav o )
A4 saperdyioyocppoy Ehhsinoy sider magaddyro-
goippe i TE, ouoln Ts #ui omoins xetiévy To
W0 TI¢ fueoeiag aveypapivie T AB, vovréore vijs
I'B: lyw 6vr ndveov zuv sagu vy AB negafel-
dosivey magadigioyedpsy , xul dhiamovray eidsoe
gregedldsoygipions  opoiors Ts %l GHoiwg KEEvOIS

componant lineas cum duobus lateribus alterius, vel certe illa
his sint parallela, eadem fere ratione ostenditur, hoc 1“1 esse
simile,

Obs. 4. Paulleloglamma, quee unum angolum uni an-
giilo nequalem, et circum eos Plopoluona]xa latera babent,
similia sunt, Hoc Corollarium addit Boermaunus. Et ope
Obs. *&, ad Prop. 5. et 6. libri VI. et nostrae huius propoSl-
tionis id facile probatur,

PROPOSITIO XXV, .

Obs. 1. Rob, Simson. ad hanc propositionem monet:
sliquido -patet. cemonstrationem h;nius','qnamEuclides dedorat,. -
vitiatam fuisse ab editore quodum geometriae minus perito, Post-

- quam cnim ostenderat, ,ntrectilinenm 4BIad reclillineum KHO,
ita parallielogrammum BE ad parallelogrammum EZ¢ opus fuit

.



‘LIBER SEXTUS. ot

ABI'A quam péralleiogianimum AEZ H. Si igitur a .
parallelogrammo etc. : ‘

PROPOSITIO. XXVIL %) (Fig. 386,

Omnium secundum eandem rectam applicatorum pa-
rallelogrammorum et deficientium figuris parallelogram-
mis , similibus et similiter positis ei, quae ex dimidia
describitur, maximum  est qubd ad dimidiam est, appli-
catum parallelogrammuam , simile existens defectui.

Sit recta 4B et secetur bifariam in I'y et applicetur
ad rectam AB parallelogrammum A4A deficiens- figura
parallelogramma I'E, simili et similiter posita ei, quae
ex ‘dimidia ipsius 48 descripta est, hoc est ‘ex I'B3
dico omnium secundum 4B applicatorum parallelo-
grammorum, et deficientium figuris parallelogrammis
-similibus et similiter positis ipsi I'E, maximum esse
Ad. Applicetur enim ad rectam 4B parallelogram.

.

*) Ut-sequentes tres propositiones melins intelligantur
Rob. Simson. praemittiv sequentia: 1) Parallelogrammum ad
rectam applicann dicitur, quando super recta illa describitur.
Ex. gr. parallelogrammum 48-(Fig. 380.) applicari dicivar, ad
rectam 4B, quando super 4B describitur. (Hoc casi dicitur
Pleiderero monente : dvaypdpeoda: seu mapafdileodas dmd zi¢
4AB. 2) Sed parallelogrammum AZ dicitur applicari ad (se-

- cundum) rectam AB (mapofallscdar mapd v AB) deficiens
figuta parallelogramma, quando 4X basis eins minor est recta
B, et propterea’ paralielogrammum AZ deficit ab ipso 46,
quod super recta 4B describitur in eodem angulo, et inter
easdem parallelas figura parallelogramms X0, quac quidem di-
citur defectus ipsius 47, 3) Esr parallelogrammum 4% (Fig,.
203.) applicari dicitur ad (secundum) rectam 4B (mapafdi-
Asodas mapa Ty AB), excedens gura pavallelogramma, quando
AO basis ipsius 45 maiot &t recta 4B, et propterea 45 ex-
cedit parallelogrammum AII ad 4B applicatam fgura paralle-
logramma 120, R -

solummiodo addere, est autem rectilinoum 4B aequale i:é-

A .
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v I'E, péyovoy dove vo A4, Iugefefirodn ydp
negd sy AB ebdciav v0 AZ meguldyhoyeeupov,
2Acinoy sidee mogeriyloyodupe v KO, Juoin vs
%ol duolag xepéve v T'E: Myo ove ueifov éove 7o
A4 100 AZ. ‘

"Emel yoo opowy Zove 40 I'E magudyAdyoesipoy
w5 KO megarlylopgoppw, megi vy vy sioe Gui-
wetgov. "Hydw evvay Swipevpos 1 AB, wol novaye-
yodpdo o oyfuc. : .

. 'Emnel oty ioov éovl v0 I'Z v ZE, %owdv moog-
xslode v6 K@ Ghov dow w0 IO 6w vg KE éativ
joov. "Ald o IO vy I'H iotly loov: el xei 1
AT vj I'B ioy #oviv %ok w6 HI' dga v EK iovly
toov. Kowov mgogxsiodw vo I'Z+ odov doe v¢ AZ
56 AMN yvopovi Eotew oy weve 10 I'E mouguddy-
Adyoappoy , vovtéore 26 Ad, vov AZ mapeklho-
yocppov peiloy Eovw. ! - '

1) Ed. Basil. hic iam addit: mdvraw doa Tdv magd Ty -
Beiay mopafuldoudvwy, xal va {5, quae Gregorius, quamvis
ea in omnibus codicibus tam' mss. quam impressis inveniret,

iure ad casus secundi finem veiecit, quem ctiam Peyrardus,
nulla tamen lectionis variantis mentione facta, secutus est,

rallelogrammo BE, aequale igitur est rectilinoum KHO parale
le'logrammo EZ* videlicet per V. 14, sed inter has duas sen-
tentias interposuit ssquare alterne, ut rectilinenm 4BF ad pa-
rallelogrammum BE ita rectilineum KHO ad parallelogrammum
EZ“ putavit scilicet, .non tam perspicuum esse concludere sa-
cundam quatuor proportionalium quartae aequalem esse ex ae-
qualitate primae ot tertiae, quod quidem demonstratum est in
V. Prop. 14. qnam concludere, tertiam aequalem esse' quartae
ex aequalitate primae et secundae, quod nuspiam in Elementis,
-quaeiam habemus, ostensum est. Verum quamvis haec propositio,
terdam scilicet quatuor proportionalium aequalem esse quarias, si
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mum 4Z, deficiens figura parallelogramma K@, si-

mili et-similiter posita ipsi I'E ; dico maius esse A.f
parallelogrammo AZ.

Quoniam enim simile est par.llelogrammum I'E
parallelogrammo K@, circa eandem sunt diametrum

(VL. 26.). Ducatur eorum diameter AB, et describa-

tur figura.

Quoniam igitur aequale est I'Z ipsi ZE (1.43.), com-
mune addatur K@ ; totum igiter I'Gtoti KE estaequale.
Sed IO ipsi TH est aequale (L. 36.), quoniam recta
AT ipsi I'B aequalis est; ergo et HUI ipsi EX est

aequale. . Commune addatur I'Z; totum igitur AZ

ipsi gnomoni 4MN est aequale; quare et parallelo-
grammnm ['E, hoc eat AJ, paral[elovrammo AZ
maius est.

prima aequalis fuerit secundae, fuisset ab Euclide Elementis siis
inserta, utverisimile est eam fuisse, nunquam tamen illein praesent’
casu eademn usus fuisset ; quoniam, ut dictum fuit, sime redundante
hac proportionalinni permutatione cadem conclusio divecte
elici potest. Haeo autem fusius ostendimus, tum, quoniam
-certum praebent indicium, textnm Euclidis vittatum fuisse,
idem enim error invenitur in textu graeco XI. 25, bis, et bis
in XII. 2. et in Prop. 5. 11. 12, 18, eiusdem, in quibus libri
XH. locis, excepto ultimo, recte Omissa est haec permutatio
proportionalium in versionis Commandiai editione Oxoniensi;
tumm, ut caveant geometrae ab usu pequutationis iusimili casu,
non raro enim recentiores, et inter alios ipse Commanilinns in
Commentario_ad 111, 5. pag.-6. b. Pappi_Alexaudriui et alibi
incidunt in hunoc errorem: praeoccupavit scilicet multorum
‘mentes valgaris proporticnum idea, qua fir, ut accaratam vix
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» 5 - N \ A
"Eovo ydo waley ] AB tundsioe Siyo xuve vo I,

xei sl w0 Ad dleinoy eider vo I'M, xal

-t - \ \ )
nagudepiyoda ndly sugd Ty AB 10 AE moged-. .

L) - " - - ] ’
ayroyoutpoy ldeimov vy AZ, duolw te xul opoiwg

xetpive 1§ usto vijs ypuoeiag ¢ AB, v T'M Aéyw .

O5e posiloy Zove T0 amo Tig fauosiye waguflydiv ©d
A woi AE. : \

"Exnet yup opoeov &ove vo AZ v I'M, msgl tiv
wiryy eloe dwipergoyt ot witay duipetgos 4 EB,
xel xaTRyEyQUEgIn TO Oy

~ Kal ¢l ioov 2ol ©0 AZ v6 AO, inel xob f ZH

v HO usilov doe v0 AZ toi KE. "Ioov 0t vo
AZ G A peilov dow xei 10 A4 100 EK.  Koe-
vov mgogusicdw *) ©0 KA Giov dow v6 AA oiov
vov AE peifov iotww. Iluvvov dou, wat ve éEig.

IHPOTAZ1Z x5
Iluge v dodeicay evdeiav za Jodévme evdv-
dpw ooy meguiivioyoetiuoy magkSclsiv, e~

‘ ( i
noy &idse wagalindoyodppn, duolw T Jodévver et
. > 4 - N

8 10 difopevov «ivygeppov, o Ot ioov magefu-

- \ P -~ Y ~ < 3
Asiv, - py pelSov siree ToU «mo THG 1 p08i08 TCQU-

1) Ita rectius omnino Peyrardus ex Cod. a. habet, quam
ut vulgo legitur: xowoy doiw 76 K4. -

percipiant. Praeterea,  quamvis rectilinenm ABI’, eui simile
aciendum est, possit esse cuiuscunque generis, in demoustra-
lone tamen graeci codices thabent wiangulum vice rectilinei,
qui error corractus est in versionis Commandini editione, quae
Oxonii impressa est.* Huic Simsonis observ.tioni addi potest,
Campani quoque duplicom demonstationem differre a demon-

—— o~
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i

Sit enim rursus 4B secta bifariam-in I'; et appliz
catum sit A, deficiens figura 1’3, et applicetur rur-
sus secundum 4B parallclogrammum AL, deficiers
figura 4Z, simili et similiter posita ei, quae ex dimidia
AB describitur, nempe I'M, dico maius esse parallelo-
grammunn , quod ad dimidiam apphcatur, nempe A4
parallelogrammo 4E.

Quoniam enim simile est 47 ipsi I’'M, circa ean--
dem sunt diametrum (VI 26 )5 sit eornm  diameter
EB, et describatur figura.

Et quoniam (1. 36.) aequale est /7 ip<i 46O, ete-
" nim et ZF aequalis est ipsi HO; maius igitur 47
ipso KE. Aequale autem AZ ipsi 4.4 (I..43.); ma-
ins igitur est 4.4 ipso EK, Commune aldatur KA; -
totum igitur A toto AE maius est. Omnium igi-
tar etc.

"PROPOSI T 10 XXVIIL (Fig. 390.)

Secundum datam. rectam’ dato rectilineo aequale pa-
rallelogrammum applicare , deficiens fignra parallelo.
gramma simili alteri dato; oportet sutem datum recti-
linenm, c¢ni aequale applicandum est, non Iains egse
€0, quod ad dimidiam applicatur, similibus existenti-
stratione sextus graeci. In eorum priore sine'permu'tatione
proportionalium res refertwr ad partem posteriorem V. 9, in
posteriore permutatio proportionalium pariter adhibetur,

Obs. 2. PHeiderer. in schedis mss. §. 308 monet, inepte
inter VI. 2%. eiusque conversam VI. 26. insertam esse haunc
VI°25. qnae nullam ad illas habeat velationem, contra imme- -
diate nitatur VI 20. Apud Campanum id vitium non repc-
ritur, quum, quae vulgo saut VI, 24, VI. 26. sintapud ipsum
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Baddostévor, opoiwy Sviwy Tav Elheyndrav voU we
ano Ths fuiosiug xal To¥ o dsi Guotoy Ehhelmar,

"Eotw 9 pty dodeicu cvdeic 4 AB, vo 0t dodby
sWdpgappor, 6 O isov nucd vy AB smagefalsiv,
vo I', oy peilov 6v wov and Tij¢ sjueoeing mapufai-.
douévou, opolay” eviwy vy Llopudrev, o O de -
ouotoy EAkeimey, o A Jei 0 mupd vy dodeioay
svdeiov vy AB v Jodevn evduypdpne va I ooy
meguddyhdyouppoy mageSuleiv, dsimov eider ma-
earlyloyocpun, opoln ovre vu A.

Terjadw 7 AB Siye xord vo E oypsiov, xel
dvayeyocpdn ono vig EB vg A cuoov xel opoing
xeipcvoy w0 EBZH, noi.ovpmestdjpuodn vo AH
nagerdylojoapuov: vo 08 AH gzoc ivoy ovl va I
g peilov avvoy, M vov ogwspov. Ei v ovv icov
éovi vo AH vii T, peyoros dv iy v0' éneraydév: wa-
© paféfinrar yio nagd iy dodsicaw evdsiuv vy AB
g6 dodévee evdvypdppw vy I isov magallydoygesi-
pov 10 AH, i\leinov eidse magaliyroyddupey vd EZ
VI. 22., VI. 23., nostra haec autem pariter VI. 25. Quae au-
tem vulgo est V1. 23. apud ‘Campanum est Vi, 24.

Ohs. 3. Huc referri potest problema, quod est apud
Thom. Simpson 14.libri VI., quo iubetur describi figura simi-
lis datae figuvae rectilineae, quae ad aliam datam figuram recti-
lincam sit in ratione data, .

PROPOSITIO XXVI

Obs. 1. Si quis sumere velit, dari posse rectam 46T,
guae non transeat per punctum Z, necessario is” ponere debet
sectam HZ ipsam aut productam convenire in puncto aliquo
© cum recta AOI. Quoniam enim, ob angul. 4HZ=d4l
(supp.) vecta HZ pavallela est rectae 4F (L. 28)) et 4T secat

’
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bus -defectu eius, quod ad dimidiam et parallelogrammo,
cui oportet simile deficere *).

Sit data quidem recta- 4B, datum vero rectilineum,

“cui oportet aequale ad 4B applicare, sit I', non ma-
ins existens eo, quod ad dimidiam applicatum est si-
milibus existentibus defectibus, cui autem oportet
_simile_deficere, sit 4; oportet secundum datam rectam
AB dato rectilineo I' aequgle parallelogrammum ap-
plicare, deficiens figura paralle.logramma, quae simil s
sit ipsi A.

Secetur AB (L. 10.) bifariam in puncto E, et de-
scribatur ex ipsa EB (VL 18.) ipsi A simile et sim'-
liter positurn EBZH, et compleatur parallelogrammum
AH; itaque AH vel aequale est ipsi I', vel maius
ipso, ob determinationem, - Et si quidem aequale est
AH ipsi I'y factum erit propositum; applicatum erit
enim secundum datam rectam AB dato rectilineo I’
sequale parallelogrammum A4H, deficiens figura paral-
lelogramma EZ ipsi 4 simili. Si autem non, maius

1) Ad finem huius propositionis in versione latina prae-
eante Boermanno paululum recessimus a textu graeco, quo Ve-

rius rem ipsam exprimeremus. Neque enim dv ducbus defe- ~
ctibus sermo esge potest, quorum alter periineret ad parallelo-

grammum illud, cui oportet simile deficere. Itaque graeca
quogue ita ha'bcre debebaut_: opoity Grrwv Tov Ts el,_le[patoc
Tob dmo 7is tjuasias nal zov (eiovs) ¢ Jsi bpowov fhisimesy.
Caeterum, monente Pileiderero propositio haec ita etiam po-
test exprimi: datae figurae rectilineae aequale describere pa-
ratle]logrammum sub angulo dato, cuius unum latus circa hunc
angulum sit segmentum rectae datae, alterumn vero latus habe <
rationem datam ad reliquum segmentum rectae datae: dunw
modo figura rectilinea data maior non sit parallelogrammo sub
eodem angulo dato, cuins unum Jatus circa huuc angulum est
semissis rectae datae, altexum vero ad semissem rectae datae,
sou ad prius eius latus habet eandem rationem>datam.

rectam 46F in T (sopp.), etiam HZ ipsavel producta eandem

b4 4 .

'
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duo'w oyt vw 4. BEi 8 oV, neilov dovt vo OF vov
I'. "Ieov 8% w0 OF vv HB- psitov doe aal vo FB
w00 . ‘e O peibov fore-vo HB vov T, vadey vy
dnegoyy ioov, v & A opoov xai ouowg xslgevoy.
70 avro ovveorito 10 KAMN. *Aidd v6 4 v HB.
doTiy b',u,ocow xel To KM doo 70 HB Eoviv ouocov.
"Eotw ovv. ouodeyos 3 piv KA v HE, 4 8¢ AM
v HZ. Kei st igov éori o HB voic I', KM,
ueiboy doe éovi HB vo0 KM peilov doo iovi xal

5 wiv HE vic AK, 5 08 HZ viig AM. Kelodo

vij piv KA ioy 9 HE, v 6¢ AM oy 9 HO, xei
svpneminguode vo ZHOIL. sagadlyhoyoappor: icov
dou zai opooy Eave v KM vo HIL ' Alid vo KM
t4 HB Guowov éote woi vo HII cga vg HB otocov
doTe Tmegi . TV wﬁw}v doo t)‘ta',usrgév dove w0 Hil
v HB. "Eoro ovrey duipergos a; HIIB, sai sure-
yepoepdn 6 oy

“Foer ovy tooy ort w6 BH voig I', KM, dv ©o
HII ©g KM &tiv isov* dositog dge 6 TOX yvopwy
roeng vg I ioog doriv. Kei &msi ioov Zovi w0 OP
24 B2, nowwdy mgogusiodw 70 LB+ oloy dge vo OB
oMy ©6 ZB foov doviv. " Aldd 10 ER v I'E loriv
ivov, st wei nhevgu 3 AE wleved vf LB éotiy
vy wat w0 TE dec v OB oty isov. Koaryow
grpogreiodn ©o EX¢ Giov dow 10 T Giw v TdX
yvopovi dovw looy. "AMa o THX yvduwv vi I’
. &dsiy &y :oog' xwt AUl coo w6 I Lotiv ioov.
 lege v dodsivay dou sUGsiay fn‘v AB v Jo—
-{)u!’u w{}vy(m‘u‘mp zw I loov nagul.M/Ao;'ga‘u‘u0-;/na—

AOT secabit in puncto aligno @ (I. 29. Cor. 3.). Hine proprie
. duv casus distiogui debeve videntur, prout punctum O in ipsa

‘

.
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_est OF ipso I. Aequa'e autem ‘GE ipsi HB3;
maius igitar et HB ipso. I Quo autem maius est’
HB ipso I ei excessui aequale, ipsi antem A si-
mile et similiter positum idem constitnatur K AMN
(V1. 25.). Sed A ipsi HB est simile; et KM igitur
ipsi HB est simile. Sit igitur homologa quidem K./
ipsi HE, AM vero ipsi HZ. Ef quoniam aequale
est HB ipsis I, KM, waius igitur est HB ipso KM;
maior igitur est et HE ipsa 4K (VL 20. Cor. 1.),
HZ vero ipsa /M. Ponatar (L. 3.) ipsi quidem K1
aequalis H.5, ipsi vero AM aequalis H@), etcomplea-
tur parallelogrammum EHOII;. sequale’ igitur -et si-

--mile est ipsi KM ipsum HII (VI. 24.). Sed KM

ipsi HB simile est; et HII igitur ipsi F{B simile est:

. circa eandem igitur diametrum est Hil, circa quam -
HB (VL 26.). Sit eorum diameter HIIB, et descri-

batur figura.

Et quoniam aequale est BH ipsis I' KM, quorum
HII ipsi KM est aequale; reliquus igitur 7¢X gno.
monreliqguo I" est aequalis. - Et quoniam (I. 43.) ae-
fuale est OP ipsi 52X, commune apponatur IIB; to-
tum igitur OB toti B aequale est.  Sed B ipsi TE .
est aequale (I 35.), quoniam et latus AF lateri EB
est aequale; et TE ipsi OB est dequale.. Commune
apponatur 53'; totum igitur 7'2 toti gnomoni 7'dX
est aequale. Sed gnoxhon ToX ipsi I' ostensus est
aequalis; et 411 igitur ipsi I' est aequalet

Secundum datam igitar rectam 4B dato rectilineo
I’ aequale parallelogrammum applicatum est 371, de-

. : - .
" recta HZ, vel in ea producta poni sumas. Atque haec ipsacansa
~ fulspe videtur lectiomds variantis, quam ad bune locum whser-



286 -n.nr'anu-ronbml
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768 I1B opoio ovve v@ 4, énadymeg vo IIB 6 HII
opowy euw. "Onsg ¥st morijoat

InNPOTAZIZ 9.
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Bdrhov eider magarinloygdupn opoip v dodévee.

"Eovw 1] ptv dodeice cvdsiov i AB; vo ot doddw
evFvppappov, o Oei icoy mogd sy AB megefa-
deiv, vo Iy & 0 dsi Gpotoy vmepfareiv, vo A Jst

V 0y megd vy AB evdsiov v I' svdvygeppw icoy

na‘gal}.nléygu,wyov nopefeleiy, vnegfeidoy eidet o
goAAyAoyocuuw o,uoun v 4.

Tefmfrzo#w 7 AB diye xavd w0 E, wal oways-
yoapdw and wjc EB ©d A Suoov xal opoelug xei-

. prevoy naqal).n}.oyga,u,uow w0 BZ, xel ovvampo'zego:g

: {u‘w wig BZ, I' ioovy ©6 8% A Guotoy xai o,uow.)g
| xeipevoy T0 aUTo Ovveotatw vo HO éuotoy dga doti

w0 HO o5 EA. ‘Oucloyoc 6% éovw 5 ptv KO vy
ZAd. 4 68 KH ©;j ZE. Kai énel psilov éove v HO
o0 ZB, pelloy doo dovl xet 4 ptv KO vig Z A,
7 8 KH jc ZE. "Exfefiqeducer ol ZA, ZE,
wat v ptv KO ioy dovw o ZAM, vy 08 KH ion

-9y ZEN, xai cvumeniyowode vo MN- vo MN doo

26 HO iodby vé &owe xal duowy. Alde w0 HO ©g

vavimus. In versione Commandini uterque situs puncti & ex-
pressus est. Neque tamen id necessavio fiet, dum observes,
yectam A4@I, nisi per punctum Z transeat, pecessario alteru-
tram rectarum HZ, EZ sccare, ubi tum punctum & pro puncto
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ficiens figura parallelogramma 1/B simili existenti ipsi
4, quandoquidem I1B ipsi HII simile est. Quod

oportebat. facere,
}

PROPOSITIO XXIX. (Fig. 393.)

Secundam datam rectam dato rectilineo aequale pa-
rallelcgrammum applicare, excedens figura parallelo-
gramma simili datae.

Sit data recta AB, datum vero. rectilineum I’y cui
oportet aequale secundum 4B applicare, 4 autem cui
oportet simile applicare; oportet igitur secundum 4B
rectam ipsi I rectilineo aequale parallelogrammum ap-
plicare, excedens figura parallelogramma simili ipsi 4.

Secetur 4B bifariam in E (I. 9.), et describatur
ex EB (VI. 18.) ipsi 4 simile et similiter positum
parallelogrammum BZ, et utrisque simul quidem BZ,
I’ aequale, ipsi vero A simile et similiter positum idem
constituatur HO (VI. 25.); simile igitur est /O ipsi
E_. Homologa autem sit K@ quidem ipsi Z 4, KH
vero ipsi ZE. Et quoniam maius est, parallelogram-
mum HO ipso ZB, maior igitur est et recta quidem
KO ipsa Z.A, recta vero KH ipsa ZE. Producantur
Z.y, ZE, et ipsi quidem K@ aequalis sit ZAM (I.
3.), ipsi vero KH aequalis ZEN et compleatur pa-
rallelogrammum MN; ergo MN ipsi FIO aequale est

intersectionis cum alterutra harum rectarum sumi potest, adeo-

. que in ca ipsa positum est. Atque ita rem expedit Clavius. .
- Obs 2. Inconditionibus Theorematis, ut monet Clavius,
« haud negligi debet e, parallelogramma uon tantum similia,
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E.l ioviv opowor: xai vo. MN doo v EA cuoww
3 v b ) " ’ [ S A) -
dorrr megh vy oveyy doe didpergoy dove ©0 BA 1
MN.- "HySw wivay 7 dwpsergos v Z5, xei xataye-
youg.da 10 oyrud.
‘Enet ovv ivov fovi 10 HO woi¢c EA, I', elld
76 HO v MN ooy fovi- zui vo MN doa voig EA,
I iooy éotiv. Kowov afrgiede v EA: dotmog dpe

sed ctiam similiter posita esse'debere. Hac enim praetermissa
non valeret propositio.

Obs. 3. Idem Clavius directam quoque huius Proposi-
tionis demonstrationem addit - ductanempe recta, quae utram-
que sectatum AB, BI' bisecar, cui deinde ostendit patallelam
esse uttamque rectarum AZ, I'Z, unde, quum per punctum Z
una tantum recta alteri datae parallela esse possit, mecessario
‘in directum erunt puncta 4, Z, I. CEf infra Obs. 1. ad
VI 22 o '
Obs. 4. Denique Clavius monet Propositionem hanc ad-
huc valere, si duo parallelogramma similia, similiterqne posita
non habesnt angulum communem, sed unum sit extra alterum
hac tamen lege, ut duo latera,unins cum duobus lateribus al-
terius duas rectas lineas comstituant, ‘nempe, etiam hoec casu
parallelogramma circa eandem consistere diametmm,qndd eo~ -
dem modo directe vel indirecte demonstari poterit. Idemque
etiam monét Rob. Simson. ad VI. 32, (Vide infra.)

PROPOSITIO XXV

O bs. 1. Robert. Simson. monet secundum casvm huins
Propositionis habere in Editione nempe Basi!, ¢dwe ante verbas
Zorw yop mdlew prasfixum, quasialia esset demonstratio, abim-
perito, ut videatur, librario adiectum, quam vocem recte omi-
serit Gregorius (Peyrardus quoque eam jure omittit, nulla va-
riantis huius lectionis mentione facts,) Librarii autem non
animadvertisse videntur, a vocibus inde frw yop wdier ea-
sum secundum incipeve, cuius negligentiae causa forte in eo



LIERR SEXTUS, 289

et simile. . Sed H@ ipsi £ est simile; et MN .igitur
(VL 21.) ipsi F .1 simile est; circa eandem igitur (VL
20.) diametrum. est ipsum E.[ circa quam MN. -Du-
catur eorum diameter Z75, et describatur figura.

Et gioniam aequale eat H/G ipsis .E/, [, sed HO

ipsi MN aequale est; et

MN igitar ipsis EA, I'

quaerenda fuerit, quod in schemate casus secundi non eaedem

litterae Alphabeti adhibitae fuerunt, quae in schemete primi.
casus, quod utique, ut Rob. Simson notat, fieri dcbebat. Quo

facto haec foret demonstratio.

“Eorw wadww 1 AB tundeioo,
/g0 xaré vo I', xal magafin-
8év maga tiw-AB 1o Ad, &
2sznov eide vg T'E, nal wege-~
-Beflyodw. mdliv moge Ty AB
ro AZ napaunloypay,wov Py .
lstmov T KO, opoiy T8 xal opolns
REUEVY T, GTO THE HUICEas TIE
AR vg FE' dyo, ore usilor
£oTe TO GO THE MUCHRE Taga-
Qindiv vo A4 vov AZ. Enal
yap opowy fore vo I'E 1o KO,
me@) ety &ios Sedueroov. ” Borw
al;‘t(';h; &é‘un()oc.ff ZB, xal xa-
Taysypdpdw 10 gyyue. Kad émel
foov forl 10 4O v, 4H, énsl
xat 9 ON =5 HN' usifov don
76 40 rov OZ.
48 19 AR psilov dpa xai vo
4K tov OZ.. Kowov moosxsiodn
w0 OK' Slov Goa o Ad shov
vov AZ piifor dorev.

“Iooy 08 <o

"Euclid. Elemet.n B.IL

Sit rursus (I, 588,) 4B secta
bxfariam in I, et apphcamm
sit ad 4B pnlal]emgrammum
Ad, deficiens figura I'E, ‘et ap-
plicetur rursus ad AD paralle.
logrammum AZ deficiciens fign~ _
ra KO simili et similiter posi-.

“ta ei, quae ex dimidia AB dess~

cripta est, nempe I'E: dica,
maius esse paral]elo«rammum,
quod ad dimidiam ‘applicatar,
nen:pe A4, parallelogrammo
AZ.  Quoniam enim simile’est
IE !sz X6, circa eandem dia--
metrum sunt? sit eoram diame-
ter ZB,
Et',‘,. quoniam ‘aequnl-e est 40

.et descibarur ﬁgm‘a.

ipsi JH, etenim-ot ON aeyua-

lis est ipsi HN: maias igitor ‘
40 ipso 0Z, Aequale autem:
46 ipsi JK: mainsigituret 4K

ipso 0Z. Commune eddatur

. OK: totum igitur Ad toto A%

maius est.

.
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¢ TXP pwopwy v I’ loviv isos. Kei el ioy
lotiv 4 AE w§ EB, ioov ioti xel vo AN v NR.
rovzéore v AO. . Kowov sgogxeicda vé EZ- olov
doe 10 AT ioqv ovi ve PX¥ yvopwvt. A o
- @XF pvopwr vg I' fcos fovir xal v0 AZ dpn 14
I ioov Zoziv. ' : :

Mg vojv. dodeivay dou edeiav vy AR v4 do-
dévre Udvypdupn v I iood wagallpidyoepo m=
euBifhyrae w0 AZ, vmegSullov eider swaguddyio- -
yodupa v6 I10 opoiw ovre vy A, inet nek v £.4
otiv opotoy ©6 OIL “Onsg édst mououi. .

v

HPOTAZIZ 4.
Tyy Sodetoay ') svdsiar memsguopévi; dxgov el
- piéooy Aoyov Tepeiv. -

1) Austin. refert, pro voce: dodsiouy se it omnibus grae-

cis exemplaribus reperire nidsioey, quam vocem etimn Cami
- panus et Tartalea per ,,propositam*‘ expiiceni. At uee Pey-
rardus’ nec Gregorius quidquam circa vocem dodsigab, quam
ipsi habent, monent, editio autem Basileensis habet: +:9:iGav.

Tea statim apparet, casum secundum a pkimo eo tantum
differre, quod in illo basis' 4K parallelogtamimi .4Z miinor sit,
quam A" dimidia rectae 4B, in hoc coutra maior, .

Obs. 2. Quum plures queri soleant, sensim huius pro-
positionis, pariterque duarum sequentium esse satis obscurum,
is paullo clarius ita forte exprimi posse videtur: si recra ali- -
qua 4B (Fig. 386, 388.) bilariam dividatur in I, et super
dimidia BI constituatur paiallelogrammum q’uodcunque I'E,
cuius diameter sit Bd, et compleatur totum parallelogrammum
ABEO, tum dicitur pararallelogrammum super dimidia A& - -
~¢:o'nstitumi‘n s applicatum esse ‘secundum rectam 4B, defi iens
" parallelogrammo FE. Quodsi iam in diametro B4 ipsa, aut

¢
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aeqnale est. Commune auferatur E.4; reliquus igitur
PXp gnomon ipsi I' est aequalis. Et ‘Quo‘nia'm ae.
-qualis est AE ipsi EB, aequale est (L. 36.) et AN
ipsi NB, hoc est (I. 43.) ipsi /0. Commune appo-
natur L5; totum igitur 45 aeijuafe est gnomoni XY
Sed ¢X ¥ gnomon ipsi I' aequalis est; et AF igitur
|p$| r aequale est, -
Secundum datam igitur rectam 4B dato rect:hnea
r aequale pardllelogrammuim applicatum est Az s €Xy
" cedens figura parallelogramtna 10 simili ipsi 4, quo-
hiam et ipsi £ simile est Ol[. Quod 'bp'orteba't
facerea . -
PROPOSITIO XXX. (Fig. 395)
Datam rectami terminataili secundum ‘extremam et -

mediam rationem secare.
! 101 5

producta suthatur punctum quodeuiique Z, et jaet\ illud du-
" cantar rectae nze, ZK, ijua'e sint parallelae reciis 4B; BO
“dicetar  parallelogrammum. A4Z super recta 4K constitutum
applicari secundum rectam 4B ita, ut deficiat parallelogummo
X6 simili et similiter posito (VI 26.) parallelogrammo I'E,

et demonstrari poterit, parallelogrammum 44 super dimidia -

tecta AI' constitutiin maius esse gdocunque pnal]elogxammo
" AZ hac ratione super alio aegmento rectae AB nempe 4K
‘constituto. Jta fere Clavius, \ 4

Obs, 3, Differentia, qua pa,lallelogrammum ‘A4 superat.
alterum AZ, sequalis est parallelograming Z4 simili et simi-
liter posite para]lelogummo TE. Huius paralleIOgramml z4
unum latas ZN=X1I" (I. 34.) =AI'—AK (vel AK-=4T) ale

terum N4 : ; =dIiIrB=2zK:XB (VI 4). Ex schedis

Pheiderer. Hinc eodem observante sequens emergit ‘propois.
tionis huius enunciatum magis determinsivm; paraliclogrants
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Earw % Jodsion. sudsic mensgaoudvy 1 AB d‘er
J: v AB evdsiay c./go'u xei piéco loyor TEpEY.
' Avayepodgda ydo dmo wijc AB werodywvoy, o
BT, xol negefefiroden acge vy AI si BI ioor
nuga).lnléyga,u,uov w0 I'dy v‘ytsgp’é).,lov &idse 20 Ad
opoiw vg BI.

Tsfvga}'wvov d¢ éove vo BI wawga;’wvov doo wrl
ugt - 70 A4. Kot insi loov dowi vo BI' o I'4,
Rowwoy dgroiedw vo I['E- dowmov doe v6 BZ ot
v Ad loviv ioov. "Eove 8 ovvg xei icoyuriovt
w6y BZ, Ad dou dvumenovdaow «i mhevoal. ui
nepl Tdg ioas yowiag: éovew doa ue i ZE meog vy
. E4 oiitwg 7 AE mgos vy EB. “Ioy & of yiv ZE
v AI', vovréon 'n]' AB, 9 8 Ed v AE énw
dox we 7 BA ngog ujy AE ovvagc 5 AF ’1905 Ty
EB. Mﬁt,aw S 9y AB ¢ 4E ,uet,,ow doo zai
AE 'n/c £B.

!
morum sub dato angulo 4 secundam rectam datam applicato-
rum et deficientium (ab parallelogrammis aequiangulis et si-
milibus inter easdem parallelas super tota 4B) parallelogram-
mis similibus ac similiter positis, maximum est, quod 2d 47"
. N . i

R . . . +
% applicatur , nempe hoc excedit aliud quodcunque paralle-

logrammo simili similiterque posito iis, quibus deficiunt, cu-
ius unum latus aequale est differentiae ipsius 4I' e segmenti’
aectae AB, cui alteram parallelogrammum insistit.--

Obs, 4‘.“- Casus particularis, ad maxime memorabilis, et
sacpissime occurrens is est, quo parallelogramma, .de quibus agi-
ur, Aunt rectangula, et simul I'd =I'B==T4, adeoque A4 in
: quadratum abit, pariter ac LF, unde et KZ—-KB Hoc casu
- propositio mutatur in hanc: ex omnibus lectangulu quorum
lgtera sunt segmenta vectas datae, maximum est quadratum
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‘Sit data recta terminata 4B} oportet igitur ‘AB

rectam secundam- extremam et mediam rationém

secare.

Describatur enim (L 46.) ex 4B quadratum BT,

et applicetur (VI 29.) secundum AT ipsi BI' aequale

patallelogrammum I'd, excedens figura A4 simili 1ps1
BI'.

Quadratum antem est BTI; quadratum igitur est et
A1, Et quoniam aequale est BI" ipsi I'4, commune
auferatur I'E ; reliquum igitur BZ reliquo 44 est
aequale{Est ‘autem"‘ et ipsi aequiangulum ; ipsofum BZ,
Ad igitar (VL 14.) reciproca sunt latera circa aequales
angulos, est igitur ut ZE ad E4 ita AE ad EB.
Aequahs autewn est ZE ipsi A F, (1. 34.) hoc est ipsi
AB, et Edipsi AB; est igitur ut BA ad AE ita AE
ad £B. Maior autem 4B 1psa AL' 5 ma]or igitur et
AE ipsa EB. '

super dimidia recta, (Hoc nempe excedit rectangulum qﬁgd-
curique ipsi ipsoperimetrum quadrato, cuius latas aeqdhle’es,
differentiae intev latus prioris quadrati et latus guodcunque ik
lius rectanguli.y Atque haec proposmo eadem est cum ea,
quam habuimus in I 5. Cor. 1., qune naque casus particula-
ris' est VI. Prop. 27, (vid. PHeidereri Schol. in Libr. 2. §.
33..sqq.) Playfair. loco - generalioris propositionis Euclideaet
quam- in elementis haud necessariam esse iudicat; tantum huie
casum particularem , utpote saepissime obvium, et tironibus
magis accomodatum ot sufficientem posuit, et similiter etiam
in duabus sequentibus ‘propositionibas versatus est.. Paullo
generalior adhuc maneret propositio, i parallelogrammum su-
per dimidia 4B descriptum foret. quidem aequxlatcru.m, a
non rectangulum. S ' L '

.
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‘H dgo AB. eveic dxgov xai piicov, Aoyov. Té-
syt vard ©0 E, xel ©0 peiloy ewvis wunqua dove
vo AE. "Onep é’c)‘eg moujoat b).

A/lA..QE

Eww yj. dodston svdeia 7 AB- Jei 6’;7 . AB
dxgov xai précoy /.0/04/ TepEiv.

Terprodn yag 7 AR uau; va I', @ere vo vmo
twav. AB, BT isov ewm za «mo v5¢ Al 'vsftgaywrw.

Eml oty 7o vno oy AB, BE inov éoui i ¢mo,
_wiig I'4* fovww doe wg 1 AB ngds vjy Al ot
% AL mods vyv I'B. ‘H dooa AB dxgov xai péooy.
Aoyoy wévpamer xazd vo I "Onsg éder movijoet.

IIPOTAZ’]Z' Aa.

'Ev voig ogﬂoymmo:g TOLYUBIVOIS; TO @TO. TTE mrv
ng’hyv yoviey vmorewoveys mhsvpag sidog igov fovi
" 1) Adstin. refert, hic legi: omep #dse deifas, et inde argu-,
mentatur inter alia, haud ab Euclide ‘esse hanc propositionem,
Peyrardus autem et Greuouus habent : onze 8ss wosijoos, Ba-

sileensis hic quidem legit:” dsifer, at post alteram demon-
strationem pariter habet woizjacs.

Obs. 5. 8i lecundung, eandem rectam 4B (Fig. 389.) .
applicentur parallelogramma 42, 4{, deficientia parallelogram-
mis BZ, B similibus et similiter positis, parallelogrammo A4,
~vel Bd, quod a rectac 4B dimidio describitur, ita tamen, ut
sit 4K=DBx, vel [K=:In, pavallelogramma 4Z, If erunt = .
sequalia. Nam, quum ex hyp. siut parallelogramma BZ, Bd,
similia et pupﬂnep posita p_alallglogrmm_n_o B4 commuuem cum
¢o angulum habenti, erunt; BZ, BJ civca eandem diametrum:
et ex simili ratione erunt B!, B4 circa eandem diametrum
(VIL.- 26.) adeoque punct@ Z, 4, §, B erunt in sadem rocia-

\
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Ipsa igitur AB recta secundum extremam et me-
diam rationem secta est in E, et maius eius seg-
mentum est 4F. Quod oportebat facere,

ALITER. (Fig 3%6.)

- Sit data recta 4B ; oportet rectam 4B secundum
‘ extremam et mediam' rationgm secare.

Secetur enim AB in I, ita (II, 11.) ut rectangu-
lum sub 4B, BI, aequale sit quadrato ex AL

Et quaniam rectangulum sub 4B, BI' aequale est
quadrato ex I'A; est igitur (VI, 17.) ut 4B ad AT
ita AI" ad I'B; ergo (VI. Def. 3.) 4B secandum ex-
tremam et mediam rationem secta est in I Quod opor-
tebat chere.

'PROPOSITTO XXXL (Fig. 396.)

In rectangulis triangulis figura ex latere rectangu-
Ium angulum subtendente uequalis est figuris ex lateri-

-
.

Erit naque ¢B 43) parallelorrrammum K{ aequale pnrallelo-
grammo Of (I, 43.). At ob Bn._.AK Chyp.) vel MO—HZ,
erit Paralleloanmmum O, =H.1, itaque ot K{==H 4, addito-
. gque communi A4, erit JZ“"'_A;(VVhlston. Cor. 1. ad V1. 27)

Ahter tas . quum paulleloglammum Bd, vel id, quod ei ae-
qqqle est, ..44 superet, ut ex demonstr, VI. 27. patet, paralle-
' lograx‘n‘ml.l;';xl‘.d., parallelogxmmo 45 pariterque parallelogum-v
mum 44 syperet parallelogrammum AZ panallelogrammo 44,
sit autem, ab KI'==Tx (hyp. ), etiam parallelogrammum 4=

A4, erit ' di—A42Z. Contra, si sit AZ=A4{, caeteris ut ante ’
manonubus, evit I'n=IK Nam paralhlogumma aequalia 4Z,
AL aequalue; dlfferent a pamlle]ogrammo A4, nempe paralle-
lognmmls ‘44, L itaque A4, 45 aequalia erunt, unde erit
4AN= N} (Obs ad I 36.), adeogue Irk=1% (I 34) Simul

-
"
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Tolc GTO TGY TV 0ROV yuviuy TEQIEYOVCHY TAEU-
pur sideoL, Toie Opoiorg te Aai OpOINE AVEYQUpO~
pévorg. «

"Horw volyavor cedoyuviey v ABI, opdny éyov
v o BAD yuwviers léyw ove o anmo wijc BI
sidog iooy éoti voic emd vuv BdA, AL &ldsor, voig
opgiotg ve xai o‘,uoiwg a'va;'qa(po,us'vocg. X

"Iy G widevog . Ad.

- "Eugt ovy v ogﬁoywww cgtywmo ] ABF A ano
vi¢ wgos 70 A dpdic ywviag ini vy BI feow xei-

Gevog fuvee 1 Ad va ABA, Al don npos 13 .

sedizw voiyove oo €0 vp ve oAy 16 ABI e
&ll’l;).élc Ka't émei i)"LbOléV dote %0 ABI v ABA,
smw doe we 1 I'B mgog vy BA oiizwg 1 AB mpos
v Bd. I&ut dnsi 'tgecg w&ezat awa/.O/au eum/,
Eovwy vig 1 npwTy 700G fn;v voityy ovrug T0 dno ¢
npurne eidog mpos 0 umwe vig Jevvigag, To o,uowv

patet, esse etiam _{K—=»Bnx, adeoque A](‘-{-An——AB Cft,
Whiston, Cor, 2. ad VI. 27 ' _
. ¢ -
PROPOS!TIO XXVHI; SEERL

~ Obe 1o Ex iis, quae in Obs. 4. 'ad VI 27, dicta sunt,
emergit casu secundo alia adktuc huius. probléniatis solutio:
. Factis nempe, ut ante’ (Fig. 501,) ‘parallelograramis EBZI,
"AEHGO dato 4 similibus, prodhcalur’ipsius EBZIT latus EH,
et diameter BH, fiatque in anghlo ipsi EHZ ad Av'én?icen‘\"o;;-
posito pard”elogrammum Honk' aqule 1pn ‘KAMN i, e. ac.-
quale excessui pmalleloammmx EBZH super’ !‘gulim T, lpsl-
que EBZK simile, slmxlxtclque pontum Luc ltaque THor sic
‘mile et asquale HII in constructioné prion, et prodluctu rectis
nf, /I@, mquodum in I pamerque veciis w&, B7Z, ,laquedum
in ¢ conveiiant, ob Eoz= Ho= AMS1O (conm. =3, erit
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_bus rectumangulum subtendentibus, similibus et simili-
ter- descriptis. . . -

Sit triangulum rectangulum ABT’, rectum habens
BAT angulum; dico figuram ex BF aequalem esse
figuris ex BA, AI, similibus et similiter descriptis.

Ducamr perpendicularis 44.

Quomam igitur in triangulo rectangulo ABTl, ab\
angulo recto ad -4 super basim BI' ducta est perpena
dicularis 44; erunt triangula 4B4, AAI's quae sunt
ad perpendicularem similia et toti 4BI" et inter se
(VL. 8,) Et quoniam simile est 4BI ipsi ABd, est
igitur ut I'B ad BA ita AB ad B4. Et quoniam
tres rectae proportionales sunt, est ut prima ad tertiam
ita figura ex prima ad figuram ex secunda, similem et
similiter descriptam; (VL. 20. Cor. 2)) ut igitur I'B
(V1. 27, le. 4.) Am=—All=— dato rectilineo I. ‘Et, quum
Bx siy simile et similiter positum ipsi BH i. e. ipsi o (VI
24.), erit Ax secundum datam vectam 4B applicatum aequsle
dato F, ita ut deficiat figura parallelogramma BH simili ot sis
militev posita ipsi 4. Duplex itaque :solutio locum. habet, ne-
que tamen ad alteram. hauc iobtinendam' nova constructions
opus est, quum (Obs: 5. ad VI. 27.) sémper AHo=BJ, adeo-
que una A3 cognits, altera Ao=—=AB~A43 semper simul inno-
tescat.” VWhiston. Schol. ad VI 26. et Cor. 2. ad eandem.. -

Obs. 2. "Si parallelogrammum datum 4 quadratum -fae-
rit, ptoblema sic effertur:. ssoundum. datam rectam 4B dato
rectilinieo I' aequale rectangulum applicare, deliciens. quadrato s
oportet autem'-datum rvectilingum 4’ non maius esse quadrato
super ‘dimidia 4E vel EB.. (Ita \Whiston in Cor..1. ad VI
28. ot Rob, Simson, in-Nét. ad b, 1.) ' “Aliter ita: datam e
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~

usl dpoiwe dvaypugpipevor . we dow 1 I'B mpog voy
B4 ovrwg vo emo 'mig I'B &ldoc ngo‘s T0 dmo ¢
B4, v o‘uouw xel opolng avu;fgaq)o,uwov. e fw
gvvd 87 xei uig 7] BI ngog oy I'4 ovvwe o dno.
" wjs BI’ sTd,‘og TOOS TO aTA PG I' A4 dgve o oo 7
BF ngog wc B4, AT ovrwg vo omo vii¢ BI eldog
ngog v0 dno viv  BA, AT, wd. o,uom %0l Ouoing
quga(po,uwa. "Ion & 7 BI 'roug B4, AI™ icoy
age ol 70 dno fn]g BT ¢idog voic dnd vav BA, A"
" sidsot, Toig o,uwo;g Te %o Opolwg avaygmpopwocg.
"By dgo uug, xet vd $Ere,

A44R 3,

"Ewet vd Guow; oyfuove v Simdagiove Adya Lovi
vy *Guodywy mhsveiy, To dno wijg BI dow sldos

¢tam 4B ita dividere, ut rectangulum inter segmenta eius con-
fergum agquale sit dato spatio: hoc spatium sutem qportet non
Waius essc quadrato ex linea dimidia, Ita Play&u rem ex-
]mmn{ qui hunc modo caswm: particularen huius ptoblomans,
ptpote. maxime necessarinm exprimit. . Aliter problema ira
pnunciari potest : data summa 4B laterum trianguli, et rectan-
sulo xplo manrxutudme dato, latera # invenire, Vid. Rob. Simson,
Lo Potest autem hic casus particalaris brevins multo ac ge-
ueralis ille‘constryi, Nempe datum spatium :oculugeum, cui
aequale comstituendum est rectangulum-inter segmenta rectas
AB, vel quadratum erit, vel non.. Priore casu guomodo res
efficiatur, iam gstensum fuit in Obs. 3. ad IL 14, undeeore-
mittithus lectorem. Poterit tamen etiam huic casui applicari
solutio problematis generalis. Posterior casus ope VI. 25. fa-
cilo ad 'plri(.njem' revocari poterit, "Eius autem casus, sub pa-
steriore hec comprehensi, quo spatium. rectilinenm datum est -
rectangulum (qui ope VI. 14 et Wi 17 vel ope IL 14, etiam

4
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ad B4 ita figura ex BI' ad figuram éx BA, ‘similem
et similiter descriptam. Eadem ratione et ut BI" ad
I'4 ita figura ex BT, ad figuram ex I'A; quare et ut .
BU ad ipsas B4y AT ita figura ex BE' ad Rguras ex
BA, AT, similes et similiter descriptas. Aequalis au«
tem BI ipsis Bd, AI'; igitur et figura ex BI' aequaliy .
,ﬁguns ex BAd, AT, similibus et sthter dascnpns.‘ '

Ergo in recungqhs, etc, ‘

ALITER. . .

Quaniam (V1. 23.) simileg figurae in duplg ratione,
sunt lateram homologorum, figura ex BI*ad ﬁgh_ram,exg

Yy

A

facile ad priorem reduci poterat)Zsequentem solutionem habet
Rob, Simson. in Not. ad VI. 28. desumtam ex Willehrordi
Snellii Apollonio Batavo, et Halleio ingSchol. ad Prop. 18,
libri 8, Conicor. Apolonii. Sit, nempe data recta 4B (Fig.
392.), datum autem rectangulum, quod rectis I, 4, continetur,
non maius existens. quadraté ex dimidio vectae 4B: oportet
sscundum, -datam- rectam AP dato rectangulo I'd4 aequale
rectangulam applicare, deficiciis quadrato, Ducantur-AE, BZ
. ad rectos angulos ipsi AB, et'ad easdem eins partes, quarum
AE quidem-aeqnalis-sit T, BZ vero 4. Bifariam secetiiviuncta
EZ in I, centrogue I, intervallo JE describatur circulus, oc-
curratque rectae AE rursus in Hy et jungatux HZ, cui paral-
lela ducatar +IK, et ad 4B dqc’ntul Id parallela rectae 4B
Quoniam igitur angulus- EHZ in semicivculo aequalis est recto
_BAB, parallelae érunt 4B, HZ,' et parallelae sunt AII, BZ,
quare AH aequalis est BZ at vectanigulum B4 AH aequale evit
ipsi B A B2; hoo est restangulo I')Xd. Et, quoniam sequales
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meds 76 a&mo. vic BA &ldoc dimhaciove Acyor e
snee 9 I'B meoc viv BA. 'Eyst & xol vd dmo
zij¢ BI" vevpaywvoy mods v6 o wjs B4 vevdywvoy
dimdaoiora léyov nweg 4 I'B ngo‘g vy BA nal wg
apa 0 0o 'm]g I'B sidog ngog 73 dmo 'n]g BA etdog
oiitug 90 dnd vic I'B nfrgaywwow n00¢ ¥0 amd 'm;g
BA vevgiywvov. did wd avvd &y xol -we T0 ano
2ij¢ BI' &ldog meog %o ¢mo vijc FA ¢idég otvag %o
vijs BI tetpayuvoy mede 70 amo vij¢ I'A vevpayw--
voy* Ggvs xel we ©o dmo vi¢ BI' eidoc moog vd dro
vy BA, AT sidy ofitwg to amo vijc BI vevodynvoy
ngos va dno vay BA, AT wvevgdyove. "IToov 6% vo
ano vijg¢ BI' vevpaywvov voic -¢mwo vy BA, AT ve-
rouyuvoig*. iooy dpa. xai w0 dwd vijc B eldog voig
a’nv&;fmh' BA; Al cidect, voig opoloss we xoi ouoing
aveypapopévors. ~Omep #dst Jetbou. '

. IlPOTAEIZ‘ zp'

"Eav dvo voiywve . cuvreds xevd uiey yoviey,
. sdg o mhevgds vaig dusi mhevgals avdroyoy yovve,

-

AI, BZ inter se parallelae, aequales erunt A4, 4B, ot aeqna-
les.etiam su‘n; (Ill. 3) EK, XH. Est adtem, ob determina-
tionem, rectangulum X4 non mains quadrato ex 4.4 di- -
midio ipsius 4B, ergo et rectangulum E./IXAH noen maius
est quadrato ex 4.4 h. o. ex IK: commune adfl‘ltur:quzdramm
ex KE, et quadratum ex AK (Il. 6.) non maius erit quadra-
tis ex EK, IK h. e. quadratg ex IE: quare recta 4K seu I4
. non maior est ipsa IE. Et, siquidem IE aequalis fuerit ipsi
14, civéulus. EHZ continget -xectam. AB in 4, et'quadratum
ex A4 (111, 36.) aequale erit rectangulo EAY 4H, sive dato,
rectangulo. I’ Xd, et. factum erity quod p;‘pyonlcbatur. -'8i vero

v
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B4 duplam rationem habetleius quam habet I'B ad BA.
Habet autem et quadratum ex BI" (VL QD.Cor.ll';) ad
quadratuim ex B4 duplam rationem eius quam. I'B ad
‘BA; ut igitar (V. 11.) figura ex BI ad. fignram
ex B4 ita quadratum ex I'B ad quadratum -ex BA.
Ex eadem ratione et ut figura ex BI' ad figuram ex
I'A4 ita quadratumex BI' ad quadratum ex I' 4; quare
et ut figura ex BI' ad figuras ex B.A, AT ita quadra-
tum ex B ad qdadrata ex B4, A, Aequale autem
quadratum ex BI' (1. 47.) quadratis ex 4B, AI’
aequalis igitur et figura. ex BI' figuris ex BA,
AT similibus et similiter descriptis. Quod oportebat
ostendere. ' : '

PROPOSITIO XXXIL (Fig. 397.)
| : I
Si duo triangula componantur secundum unum an.
guluni, duo latera duobus lateribus proportionalia Ha-

sunt EI, IZ, et AE, ir{aequnlek fuevint IE,' I A, erit IE maior, et
propterea cicculus EFIZ sécabit rectam AB ; secet in M, N punctis,
etsuper NB describatur quadratum NBOIT, et comploaturrectasi=:

gulum ANI16. Quoniam igitur aequales sunt M4, AN, etlaequales

ostensae sunt A4, 4B, aequales erunt AM, NB. Recrangu-
lum igitar ANX NB acquale est ipsi NAY.AM, hoe est (LI

36. Cor.) rectangulo BAX AH, sive i'ectangulo rxd. Rectan-:

gnlom vero ANXNB est ipsum- AIT, est enim IIN=:NB.
Ergo rectangnlum AIT aequale est rectangttlo 4. Igitur
secundum datam rectam AB . dato I'Xd4 rectangulo sequalé

2
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weTe To'g Opoloyove evTGY wlwgdg xai magelMplovs

elvarr al Aot vy rgtyw'mw n).svgw & eV delag
doovrat. o

*Boto ddo zoiywve ©¢ ABT, AT'E, vd¢ 6‘150 nhev=
oue wdc BA; AT zai dvoi nlévgmg vai¢ I'4d, AE
avadoyoy Eove, we piv vy AB mede 1y AT otvwe
vy AF hgo‘g vy, 4E, siagerdyhoy 0% vy putv AB
o AI', vy 8 . AT fty AE* Aéyo ovi n evdsieg
ot 7 BI' fty TE. - .

"Brs yop megdlylos oty 1 AB 5 AT, %)
sle avrd¢ duniwney. svdsie 1§ AT, xal i adddf
ql'm'/iaz i vno BAT; AI'A Yoci dllé}lalg slatv. e
to ovrd 6‘1] xai 3 Yo TAE 'n] vie AI'A Zoviv oy

wove xai 7 vme BAI 4 5 vno TAE ioviv ioy. Kei
énel dvo voiyuve fove wi ABI, ATE wiay /ywwow
oy 7eos 6 A pii yovie 'w; siges v Ai zm,vaxowa,
mepl 0% vdg lowg puvieg vag nlwgag avaloyoy, g
sy BA ngoc vy AT odivwg vy, T'4 gog vy AE
i'oo;/uiv’wb 'c'c'gu ot} vo ABT 'rg/;'w'uo'v 16 AT'E wpt- -
yuve: ioy doo ';; vno ABI 7uwwo vij vne ATE.
"Blelydn 0t xal o vmo AT v vmo BAL un] oy

i‘caihgnium‘ AT applicatum est deficiens Qua&rato BH, quod
faveie oportebat.

Obs. 5 Data recta 4B, et rectilineo, per hanc proposi=
tionem et observatiouem praccedentem habebitur NB vel NIT
latus quadrati, quo deficit vectangulum AIT rectilineo dato
aejualé; et Secuhdam datam réctam AB applicatum. Pro quan-
titate iticogitita NB vel NII ponatwr y, uide 40=ABXy,
et NO=yy, ergo AII=ARYXy—Yy4, vel TXd=ABXy<yq
Atque haec est primé acquaiionum affectarum gquadraticarum
species scu forma; quam ex hac Prop. 28, solverunt geombtrie

.
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. bentia, ita ut homologa’ eorum latera et parallela sint;
reliqua triangulorum latera in directum erunt, '

Sint dip 'triangli'la ,_ZBI', AT'E, duo latera Bxl,
AT duobus lateribus I'dy AE proportionalia habentia
ut 4B quidem ad AT ita AT ad AE, parallela vero
sit AB ipsi AT, AT vero 1p51 AE; dico BI' in direz
ctum_esse ipsi T'E\

Quoniam enim 'parailela est AB ipsi AT, et in lp.
sas incidit recta AT, alterni anguli BAI, AT4 ae:
quales inter se sunt (L 20.) Ex eadem ratione et T4E
ipsi AI'A est aequalis; quare’et. BAT i ipsi I‘JE est
aequalis. Et quoniam duo triangula sunt ABT 'y AT'E
unum angulum ad 4 uni angulo ad 4 aequalem ha:
bentia, circa aequales autem angulos latera propomo.
nalia, ut BA ad AT ita 'S ad AE; aequxanguium_
est (VL. 6.) triangulum 4BT, triangulo JT'E; aequa-
lis” igitur angulus ABI ipsi AI'E. Ostensus autem

“est et AI" A ipsi BAI aequalis; totus igitur AI'E
duobus ABI; BAT aequalis est. Communis appo-

veteres , ir‘we'niendo quantitatem incognitsm NB, vel NIT per
-applicationem rectanguli dato rectangilo nequahs secundum
datam rectam 4B et deficientis quadrito. Et ipsa etiam re-
' gula, qua ad solvendas aequationies huius formae utuntur ve-
'cennores, ex huius Prop. 28. constructione, vel, quod idem
est, ex constructione in Obs. % ad IL 14. allata deduci po-
test (Whiston. Cor. 2. et 3. ad VI 28), Obtincbitar nemps

HE I-
~HE.... AE*BZ::I‘-J, et KE_-§‘=-—£, et ob KI..J.A:
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doa 7 vnto ATLE dvel vaic vnd ABI, BAT ioy iotiv.
Koy mgogxeiodw 5 vao AI'B-. ai dpa vrd ATE,
AB 1ai¢ vne BAI', ABT', A'B isar eiciv. ' A\X
w vio BAL, ABT, AI'B dvely opdeic iow sioi
uai i vne- ATE, AI'B dpa dveiv 0gduic ioat doly.
Hoog 07 weve svdeig v ATy xel v moos ades; o-
peiv vq I, do evdeiae ol BT, TE, uy ini e aved
péoy wsipsver, tag dpekic ywwiag vdc vno AIDE,
AT'B dvoly 0pdaic ious oo in’ evdeiug oo
dotiv if BI' mj T'E. 'Edv dpa dvo; xai e éEic.

»IIPOTAZI‘Z"}.;/.

"Ev woig idotg xvzdote ol ywwiet Tov wvzoy Aayoy
Yovar Taic mepupegeiars ip Wy Befyxaoy, dav e

AB AB I—dNq. -
“2—, erit IEG—KIq+KEq—( >+< ) Et I4=

—d4 T
: JK-AH-{-HK.—.—:J—!— —-—:2"— hine N.foe=INq—IA1==

1F1 - L= {2 s “+’(I-'-:i')“'—(_.ri:‘_>q=(.?\ a

4B /AB q

- 1'%, unde NB=AB-NA="—1({ ~I'Xd), o

eodem modo NA-——+V(( y) _rya).

PROPOSITiO XXIX.

Obs 1. Quod primum sensum huius. propositionis atti~
net, facile ille intelligetur ox ea explxentlone, quam in Obs:
2. ad VI 27, de simili exprenlone attulimus. Nempe in’
Prop. 27. 28. de defectu, in Prop. 29. de excessn sermo est,
resque its inteiligenda erit: Si linea aliqua 4B producatur ad
punctum aliquod 0, tumgque super 40 constituatur parallelos
grammum AF excedens ﬂgura\ parallelogramma BF, et haec

N
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natur ATB anguli igimr AT'E, AI'B ipsis 1 AL,
ABI, AT'B aequales sunt., Sed (I. 32.) BAT; ABL
AT'B duobus rectis aeqinales sunt; et ipsi AI'K, AI'B
igitur duocbus rectis aequales sunt, Ad quandam igi-
tur rectam AT, et ad punctuni vin ®a [, duae rectae
Bl ['E; non ad easdem partes positae, angilas déin
ceps AI'E, AI'B duobus rectis acquales Faciunt; in
directum igiturest BI' ipsi I'E (I:14.): Siigitur dao eic:

PROPOSLTIO XXXIL (Fig. 4007
In aequalibus circalis anguli eandem rationem h’a:l

bent qham 'circumferentiae quibus insistunty sive ik

ipsa figura BE excessus dicitar, isque éxcessus in haé propos
sitione 29. similis esse debet dato’ parallelognmmo 4, et fo-
tum paralléelogrammum A5 debet aequalé esse spatio dato ro
Caeterum etiam hic duplex solutio lqcum babet. at posterior
tum prioré eodem redit,

Obs. 2. Si datum istud rectangulum 4 qnadramm ﬁieut,
problema sic efferetur: Ad datam rectam AB dato vectiliveo I
2egaale rectangulum applicare‘excedens quadrato (Ita Whimua
ih Cor. 1. ad VI. 29. et llob. Simson in Not, ad h l) Aliter
ita: Datam rectam 4B producere ad punctum nhquod 0; it
tr rectangulum contentum seghediii intef hoc puuctu‘n.': et
Puncta extrema rectaé 4B interceptis asquale sit spatio datos.
Ha Playfair: vem exprimit, gui etiam hic in casu hoé paui'cu-’

- lari subsistit. Vel etiam: data 4D différentis fatemm reéctan-
guli, ipsogue ‘recfangulo magmtudmo dato,; invenire laterss
Vid. Rob, Simson. o c. Erit antem dpatium datun y cui ae-
quale fieri debeiggcrangiilum; vel Guadiatuwm, vel mon. Foore
casu problema solutim est sipra in Obs. 4 ad . 11, Poy
sferiovis casum particularem, gilo spatinm datum est rectais

Euadjd. Elemvnt. P, Ib
)
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mgug Toic xivrgore, v Te mog Taig megupepsiaig
vae fepynvive d1e Ot uai of Topsic (&ve mpog volg
#v1p1s oUMETEpEYOL ), ' ‘
"t Forwoay oot xUxl 08 oi ABT, AEZ, %l 7!'963
ply aoig 2EVTQOIS QUTGY Toig H, & yoviee éoTwoay
al “no BHT, EOZ, ngos 0% taic swegupepsiats af
vine BAT, EAZ Mpa 6u toviv g of BT meoipépsta
mpog vy EZ meoupépeiay otireg 7re vno BHI yovie:
ngée Tv vnd EOZ, wai 1 vao BAT sgoe vy vmo
E4Z xel & 0 HBT vopcvc ngog 1oy OEZ vouda.

1) Verba, gqnae uncis inclusimus, Rob. Simson. omit.
tenda censet, utpote imperiti enjusdam additamentum. Scar-
burgh. etiam iudicat, hiec verba absurdam continere notam
e margine in textum receptam. EL reapse, quum ex III. 10.
Def. nalli alii dentur sectores circuli, quam qui ad centra
constituti sunt, superflua certe sunt haec verba, quibus inse-
rendis praecedentes anguli sive 2d centrum, sive ad circumfe-
rentias insistentes occasionem dedisse videntar. In Cod, a.

, .ommud, quae de sectoribus dicta sunt, nec non Corellarium
manu auena vel inter lineas, vel in margine exarata sunt vo-
cabulis contracds, Hinc Peyrardus iundicat, in Praefat.ad Tom.

"I 'quoniam Rob. Simson.’in Ed. Angl. monuerat, pariter ac
Scaltlburgh. additam esse hanc secundamn. Propositionis partem,
.quae moram saltim afferat, Euclidi et nusquam in sequenti-
bus adhibeatur,” a Theonie ipso referente in Commentar. ad
- Prol, Meyidy ovvreles p- B0, Ed, 1555, ubi ille: a7e 92 of

éx’ inow axbov Topsis meoe wllilurs slctv, os of yevial, &g

wy Bediraci, Oidextar fuiv &v ry ixdiur TGY eTotytiuy KpoS

1 vélee vov Exrov Juphiov,

’ élllllm (qui pariter ope VI. 13. &t VI. 17. vel ope II. 14, ad
priorem reduci potesr) exhibet Rob. Simson. in not. ad VI.
29,5 et solutionem similem ei, quae in problemate simili ad
h VL 28, habeba;n'r, in hime modunr afferty  Sit data recta 48
(hg 39{.):, datum "antem 1‘ect‘anéulum sit id, guod reciis I,
4 coantinetur: oportet secundum datam rectam 4B dato rectan-

- gulo I')X4 aequale rectangulum applicate excedens quadrato
B :'Du(c‘an'l'u; AE, BZ ad recros angulos ipsi 4D, et ad contra.
. viss ehus paves, quarum -4E sequalis sit ipsi I, et BZ rectse

-



LIBER SEXTUS. 307

centra, sive ad circumferentias 'i'nsisgant; adhuc etiain -
et sectores (quippe ad centra constituti),

. Sint aequales t':ir'culi ABI', JEZ s et ad .centra
quidem ipsorum H, O sint anguli BHI';, EGZ; al
circumferentias vers anguli BAI'; EAZ; dico esse
ut BT circumferentia ad EZ circuinferentiam ita att-
gulum BHT ad ‘angulum EG®Z, et angulum BAT
ad angulum EAJZ; et adhuc sectorem HBI ‘&d secs
torem OFEZ.

4. lungatut EZ et bifariam secetur in I » centroque i, interé
vallo IE describatyr’ ¢irculus; occurratqup rectaé AE rursus in
H, et ilingatur .HZ, et ad 4B ducatur I4 parallela ipsi 4B
occurrat ‘vero circulus rectae AB productae in M et N, et
, Super BN describatur quadratum NBOII, et‘compleamr rectati-
- gulum ANIT6.. Quoniam igitur angulus EHZ in serhiciic«ilo
aequalis est angulo recto EAB, pmallelae erust A8, HZ:
quales igitur funt AH, B2 et rectangulum EA)(AII:EA
XBZ h. e. recaangulo I')d. Et, quomdm acqtiales sunt.
MA, 4N, ut et A4, AB, eruntet M4, BN aequalés, et props
terea rectangulum ANYWNB=MAXAN= (III. 35.) EL¥
AH=IX 4. Rectingulum lgltul ANXNB hi e. ipsum AT
aequale est rectangulo ]xzf Secundum datam igmxr rectam
AB dato rectangulo T4 aequale rectanguluiii AIT applica- °
tum est excedens quadrato BII. Quod oportebat facere. -
Obs.. 3. Data tects linea AB, et rectilineo, pér hane
“propositionem et observationem pradcédentem -habebitur NB
ve! NIT latus qunadrati, guo ' excedit . rectanignlum datnm
AIl secandom datam  rectam )Iﬁ applicatum.  Pro quan-
titate. incognita NB vel NI ponatur v, unde A0=ABXy, et
© NO=ya, ergo AM=ARX y-}- y‘l, is e.I‘)(A._TARXy-p-)q. 5Pl.
irerque, si ponatur JN==xz=dIl4-y, erit BN—xz=A4B; vade
- AII"A’N)(I‘N::xq-x)(/IBV Et has aéguationum quadiatia
sarum  affectarum specios ex hac Prop. 29 solverunt Geome*
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KeloSuoay yog 19 piv BI mspupeosia lpae %erd
1o iEic coudynovovy wi I'Ky KA, v 8¢ EZ megi~
gsoefa ioas oomdymorody ui ZM, MN, zai éme-
tevyduoay ai HK, HA, BM, ON. o
"Enet ovv ioat slolv «! BI', 'K, KA sweorpépetcn
drrnhwe, foue &lal xol ¢i-vno BHI, 'HK; KHA
yoviar diinhag doaslecioy doe dotiv-7f BA megi-
¢fosee 15 BT, rocavreniacioy Zovi xai 9 vno BHA
| yuvie 'n,' t'no BAD. 4w ve avrd 0y xai ogamia—
oow iouly 1 EN meoupégera tig EZ, tosevra-
niaciov Lot xat 5 vo EON yovie 1%¢ vao EOZ.,
El dea loy éotky 5 BA ireoupéosm v; EN meQipe-
sl , ioy 2o7d el yovie 7 ¥7d BH. vf vno EON:

irae veteres, inveniendo quantitatem ‘incognitam BN vel AN
per applicationem rectanguli dato rectangulo aequalis secundum
daiam vectam 4B et excedentis quadrato. Et ipsa etiam re-
gula, qua ‘ad solvendas aequationes harum formarum utuntue
*recentiores, facile ex huius’ Prop. 29. eonstructione, vel, qued
idem est, ex comstructione in ©Obs. 4. ad II. 11. allata deduci
pouu simili ratione ag factum est in Obc 3. 41 V1. 2%, Erig

"““P‘ BI\::V((—-—)'L[—I‘ XJ)- :-’, et AN_V(CL)q

—[—1‘)(4)-&-—- . C{. NVhiston. Cor 2—5 ad VL. 29.

' Quum itaque haec problemata in Plop 28, ot 29, contenta -
sint maxime utilia, et in solutione aljorum problematam sae-
; pissime adkibita, maxime etiam in libro decimo Elvmenreram
Euclidie et m Conicis Apollonii, ubi applicatio 28. ad
Ellipsin, 29 sutem ad Hyperbolam spectai, Rob. Simsom
jure cewset juscite admodum ab Andr, Tacquet et Claud. De-

. ehales in its, quas dodelum, I‘.lementomm Lditionibus has
propesitiones -emissas esse, et jnsulse admodum  ab ijs_ dicik

- -mitllius fore usus esse. -Cpetevum vide adhuc ad caleermn

- ¥I Prop. 38, ’ :

/
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- Ponantur enim circumferentiac quidem BI" aequales
quotcunque deinceps I'K, K1, circumferentiae vero
BZ aequales quotcunque XM, MN. et mngantur
HK, H.1, OM, ON. . ~

Quoniam igitur aequales sunt' circumferentia¢ BI",
I'K, KA inter se, aequales sunt et anguli BHT,
THK, KH A1 inter se (Ill. 27.) Quam multiplex igitur
st circumferentia B4 cxrcumferentxae BI'y tam multi-
plex est et angulus BH.f . angulx BHT. Ex eadem
ratione et quam multiplex est circumferentia EN cir-
cumferentise EZ, tam multiplex est et angulus EGN
anguli EGZ. Si igitur aequalis est circumferentia, BA
circumferontiag E.Y, aequalis est et angulus BH .4

PROPOSITIO XXXK

Obs. 1. Pleiderer mounet in sched. mss, §. 306, proposi-
tionem 31. incongrue a VI.20 cum qual proxime cohaereat, se-
junctam, et proyounombqs 27130 minime ad eam (lﬁl‘ullcul\-
bus sabiunctam esse. :

~ 'Qbs, 2. Roh. Simson, observat, in dqmo:nlsmnione bis

‘omilsam esse iuversionem ope Prop. B. V., vel, ut valgo ha-
’ch. ope Cor. V. 4, faciepdam. Itz enim demum demonssratiogpem,
'opa V. 24. rite procedere, unde et Clavins ca inversione usu®

sit, Nemps ita habere dcbet demonstratio : Ut I'B ad Bd, ita
‘ﬁgmn ex I'B ad figuram similem et similiter positam ex B,
et invertendo (B,V.) ut B£ad I'B ira figura ex BA ad figu-

yam ex I'B: unde (V.24.) ur B4+-I'4 ad B ia figurae ex B4
et I'd ad figuram ex I'B. Aequales‘ autem sunt B43-I'4. ipsi
TB: unde (A v.) Iwmae ex BA et I'd aequalel oumx TN
vae ex I'B, .

Obs, 3, Pmposmo VI 31, genevaliorem reddit propo-
sitionem I. 47, etin denlpus:latlonc priore ex praemissis ab hac.
independentibus sistic (Pleiderer 1. ¢. §. 306.),

Qb 4, '4Qonvqr(i quoque potest ‘hage El:pp_ositio_[eylem\-
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#a ol peibov dovivy BA moupegam e EN nee«psqsc-
s, ,ua:,wv azi »a} o vwo BHA ;mm’a viis vwo EON
yovies xei & Ehocowy, hdoowy vesodouy &1 GvTwy we-
yeday, dvu ,mw neptpegeiv vy BT, EZ, dvo 8% yo-
wGr v vno BHI, EOZ, eéidynvar vijs pév BI'
negrpsgeiug xai vis vno BHI yoviug lodwg mo)he-
“sthascwy V), 5 v6 Bl nepipégste xai o vad BHA yu-
vie, agje 08 EZ nepuyeosive rai vic vnd BEOZ yo-
viag, 3 ve EN mspugiosie xat 1j vno EON povie:
#ei Oébecnvar 0te ¢f vnspeyse 1) - BA seouplosia vis
EN nequpegsivg, Vacgjes ni ) vud BHA ywviavis

1) Hic inserendum Fobh. Sxmmn @i dreye inve censet, col-s
lats in V. 5. Del. verbis: xud’ énosonoiv noklunieoacyoy et sn-
pra in pxacparauune ad demumlranonem voce: oam&rn-orouv.

yatione ac I. 47. Pmetelea ope VI ol deducia qunque ex 1. 47
Pmblemata rrenemhotem formam induunt. Cf. Pleiderer. 1. ¢ 5
305, Clavnus ad h. I 'lacquet et Whision. in Cor. ad hane
po}:osmoncm. .
Obs. 5. Demquo notabnmus, Aumno omngs ploposmonel
27-3 spunas esse vxdeu, non quod ipsarum unhtatem neget,
quam’ pouus de ploposmombus 2729 agnoscit, at non suffi-
cere putat ad eas Euclidi vmdxcandas, sed maxime ob usum
vocis &idos plias apud Euchdem non occuirentis, de qua dixi-
nus in Obs.d ad V1. 20, et ququ dcmonsuauonum concatenatio
inter VI. 26 e Vi. 32, quae infer se cohaeleant, nbmpta st

.Plaelelea VI.30, adeo ﬁcxle ad 11, 11 lefeux, ut ea nog opus sit..

Dcmque, gnuad Vi 31, patew (it is ev1dent) omwes figuras
similes. leculmeas de=cnpms super quxbusdam rectis ad se ‘In-
Vi on in eadem :auone ,655€, ac alias quascunque nmxles ﬁwu-

yas reculmoas lupel uadem lecus delcnptas, unde res facxloex.

1. 47 COl\hLlﬂLUl. I\obxs uubatus quulem ordo plogosu\onum
'vxdetur omnes amem has ploponuones 25 31 spuuas esse,
vix adduclmlu, ut cxeddmus.
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Han‘gulo EON; et si maior est circumlerentia B.{ <jr-
wimferentia EN maior est et angnlus BH./ angulo
EON; et si minor, minor; quatnar igitur existenti-
tibus magnitudinibus, duabus quidem circuniferentiis-
BT, EZ, duobus vero anguha BHI, EmZ, sumpla
- . sunt c1rrumferentxae quidem B, et anguh BHF
aeque mul’iplicia, o§ B.1 circumferentia et BH.f so~ .
~ gulus, ipsius vero EJ circumfereatize et lpsius KEOZ
.anguli et EN circumferentia et KON angulus; et o8-
tensum est, si superat circumfefentia B [ circamferen-
“tiam BN, superare et angalum B/1.[ angulun EON
et si agqualis, aequalem; et si minoy, minorem esse

PROPOSITIO XXXil,

Obs. 1. Nob. Simsop, moner ¢nnwciatnm pyopo-igim\'u
VI 26, non esse satis genoralem, sed cam €0 etiam sepsu’ sumi

pmse{ quem sndicavimus in Obs. 4, ad Vl 26. Addit, foute
etiam .ham fuisse demonstranonem propcmuoms Vi 26. di-
rectam (diversam ab ea, quam Clavias haber, vide Obs. 3™
ad VI. 26.) Deinde exhibet aliam paulo; b_rsvioyr’en), demonstra-
tipnem propositionia VI. 82, in hunc modum = Sint duo tri-
angula 462, ZHI (L. 398.) quorum, dud, latera’ 46,6Z dno-
bus lateribus  T3Z,HD- propogtionalia_ sint, se. sit ut 46 ad
@7 ita I]Jad HIY parallela antem, siv ©.4 ipsi HZ, er OZ: ipsi
JII': erit AZ ipsi ZE in directum. Ducatue I'K pavallela ipsi
ZH (1. ;51.) ocGurratque recipe OZ productae i K, Quo,hiam,
igitm‘ utraque J@. IK pfgl'allclﬁ_ est ipsi ZH, erunt et AOEI
nter se parallelae (l. 40,), quare. anguli 467, ZK Isunt iptex.
so aequales (I, 29) ,F,st wrem, .40 ad €Z v (71 ad HIy
he e. (L 33, m) I'K ad. KZ; er sunt virca aegpgles angnios
.gro (V1. 6. ).aeqluanwula st #0Z, VXB A wuta, et pops )
terea angulus AZG .aequalis est angiilo BEK, esv aniem, vzK '
vecta lined; igitur 42 ipsi 1'Z- est in, divgctum (. 14.). Ope
“huius propositionis, deinde, I, 24, ita, demogsuat,. 83 dug,
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vgto BEON- not &l ioy, ion xci & é)mmmv, #deowy
éosrey dou we BI nsgupceetu neoc vy EZ, w'vwg rz
vaa BHI ﬂwm wQog¢ 'zm/ vmo EOZ. AM v 1

g BHF 1-vwm ngog Ty U E@Z ofirag i) Yo
43‘/1[’ nqoc wjv Vo Edd, d‘m)omlww 3/0:0 cm'rega &na-
Fépug: #ul 0 o 7, BT siepepiger ngog Ty E/
ssgugépatay. ovrws yre vno BHI yovia sipog Tijv yyia
EOZ, xai y vad BAl ngos 1}y vno EdZ.

"By d'ga-'zoig HITR mfx)ocs i ;m)'m'ut Tov wiirdy
aéo'um loyov Tais mgu[memts, Hp v p’eo’rmmw édy
e POy TOIS WCVTQOLS, €UV T QS TedS EQLY EOS (LG
vioe p’éﬂumc.l. “Onco edu deisu, :

parallelogramma vimilia et similitci posita commupem habugs
vint angulum aut angulos ad verticem oppousitos} erunt illorum
dumem in recta hpea. Pumo habeant pamllelosr;unma A4Bl4
AEZ8 communem a“g“l“.'.“ 1244, smtgue sx;mhg et similiter
pusita, erunl ABIY, AEZG ciica eandem diansetrum.  Produ-
cantur enim L'Z,["k ad H,K e iungantur Z4,ZI.  Quoniam
igitur similia sunt 4Bl., AEZO parallelogramma, erit 44 ad
AB, ut Q4 ad AE; quare religna 4@ erit ad reliquam LB ut
64 ad 4B (V. 19. Cur,) Est autem 40 aequalis ipsi ZH,EB
ipsi T'H, et AE ipsi 6%, Ergo ut ZH ad I'H ita A6 &d 6Z;
ot parallelag sunt ZH, T'H ipsiz 46, O0Z; & niaxiguln_ AOZ,
_ ZEAP ad unum angulum compasita sunt in puncto Z; gquare
 erynt AZ, Z 1 sibi ipsis in directum (VI, 52.). Sécu;xdo, sint
‘paya“dogvamma Kz, ©ZE 4 similia ot similiter quiq‘ ha-
beanique auguios KZil, EZE ad verticem oppositos; erunt
diameiri 424, 27 sibi ipsis* in divectum. -Quoniam enim pa-
taliclse gaut 46, 6% ipsis 48, HT, ot est 46 2d 0% wi ZH
o HI evna AZ, 4T iw divectym (VI 32.),
Obs. 2. Clavius monet, ut yera sit propositio VI. 32,

dyo istay de quxbus sermo est, trigngula, ita secyndum wium

‘
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est 1g1tnr (V. Del.5.) utcncumfereum B ad citcumfe,
rentiam EZ ita angulus BHI ad angulum EOZ.
Sed (V. 15.) ut angulus BHI al angulum EGZ ita
angulus BAI ad angulum Ed4Z ; duplus enia ntere
que uirinsque s (HL 20.) utigitur circumferentia BI" ad

circunferentiam EZ ita et angulus BH [ ad angulum

EOZ, et angulus BAT ad angulum EA4Z,

In aequalibus igitur circulis anguli jeandem babent

.

rationen’ quam circumferentiae quibus insistunt; sive -

ad centra, sive ad circumferentias mustam. Quod
‘ oportebat ostendefe,

anguluni composita esse debere, nt uterque avgulorum a late-

ribus proportionalibus comproliensus alteviius sit illi smgulo, -

secundum quem triangula componuntur.

PROPOSITIO XXXHI.

0 bs 1. Ju praeparatione domonslrntmnn loco arctum
I'K, KA arcui BI aequalium anguli THE, KH.A aogulo BHI
aequales pohi possunt iuberi, ‘Modum loe faciendi immediato
docet. 1. 23, Modus prius faciendi wititur IV. 1; 1L, 28, imme:

. diate autem mnon exponitur, nisi addere velis ut JV.. 1. Cor.’

(PHeiderer,)

'

Qb s. 2. Si in parte secunda propu-itionis sectores occqtnm '

semigcirculo sequales aut maiores, bisecanda illj facile ad sece
tores minores semicirculo reduceutur. Cacterum amwgulos gibs

bos etiam per demqastrationem  partis prumae non excludi
posse diximas ad I1I: 20, :

tur Corollaria, quae sunt apud Clavium, Tacquetym, Baer-
maunum, Pleidererum, aliosque. 1. Ut est angulus ad <cen-
trum ad quatuor angulos rectos, ita avcus isti angulo mibtensus

. . , ' . .

Obs. 3, Ex hac propositione sequentia adhuc derivan. |
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Aéyo ) gvs xai g q BI' negupiosie ngog vy EZ
nisgupégaiay ovtwg 0 HBI' wousvs mgog vov OEZ
TopE. » : .

‘Eneletyduwony yio ai BT, I'K, xai lrgdivioy
i vor BI', I'K wzqpeperiv vov 5, O oqusior,
freelevywoay wet i B=Z, ZT, IO, OK. .

Kui &vei dvo «i BH, HI'" dvol vaig T'H, HK,
foar cioi, xul yoviag ioas mepsdyovoer xel fdog 4 BI'
vy TK ioviv ioy, uei ioov &ovi?) xal w0 BHI 70~
yovoy w6 HI'K vpypeve. Koi &nei ioy éoviy oy BT
mequpépsta 1 'K mwepupspsie, nai 9 Aowny) 9 sig sov -
phov ABI wvziov wequpégue ioy dovl v3 losny] g
sig Tov wUIOY xUxlov megupegsie B) digve yul yovie
oo BEL  vad FOK foviv ioy Guowv doa iovi
0 BED cpina i TOK vpquere zal glow ink ioay
wdaoy wav BLy I'K, Ty 0 &nt ioay sudeuiv
duote Tpjuate zoxkey ioa ¢liiieg dovive: ioov doe
2ot ©0 BET wujpe v I'OK suspari. "Eore 8}
xal frp‘ BHT wolyovoy v HI'K voryuve icov: xu

drog dge 0 HEI zousvg okw 16 HI'K vopsl ioog
lovy. diié va ewrd 0f xet 0 HK A wopeve ézeripu

*4) " Peyrardus in Prael':r. ad Tom. I, ait: ,,In texte graeco
wanuseripti 19) vel Cod. a nequagnam agitur de civculorum
sectoyibus in ultimn sexti libri propositione, Manus aliena
inter lineas et in margine manuscripti gxaravit omnia quae ad
sectores 7 ertinent, et gridem, ut in lect. variant. addit, vo¢ae
bulis contractis.**  Quum igitur postea ad Cod. a provocet
Peyrardus , id’ saltimi_de lectione ista ad marginem nctata in-

-telbigi debet. -

b2y Prov ioov apn fgrt quod vulgo habent, legendum esse:

ne} ioov dom recte mounct Rob. Simson. N

" 3) Ita log Gregoxins, cuius lertionem hic vestitnimus,
Peyravdus ex Cod. a habet: sl o dosmy of ierov vlov xondos.
mwepeplosen Jon fotd Ty joemil Ty €15 Tov ulov windov wspupepela. .

ad totam periphetiam, ot vice vetsa, Vel etiam, ug apgulus
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Dico- et ut circumferentia BI" ad circumferentism
EZ ita sectorem HBI ad sectorem OKZ.

Iangantur enim BT, TK, et sumptis in circumfes
rentiis BI'y, 'K, punctis Z, O, iungautur et B,.,
Er, I'o, OK. =

Et quoniam duo BH « HF duabus I‘}I HK
aequales sunt, et arggulos agquales comprehendunt;
et basis BI" basi 'K est aequalis et aequale-est etiam
tyiangnlum BH I triangulo (I.4.) H K. Et quoviam
-aequalis est circumferentia BI' circumferentise . 'K, et
reliqua circumferentia quae complet - totnm circutum
ABI’ aequalis est (3 Ax.) reliquae circumferentiae quaé
eundum circulum complet; quare et angn'us BI[" an.
gulo I'OK est aequalis (Ill. 27.); simile igitur est (ILL.
Def. 11.) segmentum BI[' segmento FQK4 et sunt
super aequales rectas BI', I'K. Sed similia segmenta
‘circulorum super aequales rectas aequalia inter se sunt
(Il 24.); aequale igitur est segmentum BE[ segmento -
TIOK. Est autem et triangulum B A’ triangulo 'HTK
aequale; et totus igitur sector HBI toti sectori H['K

od centrum -est ad angulum rectum , itaarcus isti ahgulo sub-
tensus ad %uadramem cucuh. 2) Diversorum civculoviun areus.
qui aequalal subtendunt auu-u]os,, sive ad couira, sivead ponph,.
rias, suntsmulen. Et vice versaarcus simijes acquales anwulol sub.
tendunt, ubz nempe similes duorum c;rculouun avcus dicuntu
ii, qui ad u‘l!enl‘a‘s cnq:umlelenuag,' quarum parten counstituanr,
eandem utrimque rationem habent.  3) D.ge semidiametri 4
conceutricis peripheriis ‘arcus auferunt similos.  4) IHisco
inmititur vu_lgaris: ratic angulos metiendi per aveus, qui illos
subtendunt, Si enim, datis tota circumfereytia cuius-cunge
circuli divisa in certum numyeram- partium aequalinm v ¢, 360,
qui gradus vocantur, disquiritur. ape instrumenti goniomesrici,

)
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“edv HKT. HIB loog doviv of vpeis doa Touels of

HBI, HI'K, HK.t oot dhdjhoig siaiv. Aid vd avvol
&) nui i OEZ, OZM, OMN vopsig ioor adidog
sloly: ovvithasiow doa’ doviv of BA nege(pe’p‘em L2713
BI‘ ﬂeoupe(mac, rosevromheciny vt zat o HBA
fo‘uwc vouv HBI vopéws. i v avrd 0o xal ooe~
neoimy forly 1§ KN mgu/egem vy EZ mgupegsmg,
tovaviamdacivy {ovi xui 6 OEN tousvg o0 OFEZ
copéwg. El doe ioy doviv 4 B megupipern vf EN
nspeqeusiy, ivog Zavé xal 6 HB voueve v GEN
Topeis xci & vnegéyes 4 Bl swepuplosia v EN nege-
qeoeius, vegiyee 2t 6 HB AL vo1svs 106 QEN vogidorc:
nub €l dddeinse, Ehdeimer. Teavdpor 8 Svrwy peyeduv,
o plv TGy BI', EZ "wmrpepsww, dvo dtzuiv HBI,
OEZ 'rouéuw eclrﬂwl iodzie ﬂolhmluua D) g piy
Br moupeoemg, xel T0U HBF zoptéwg, 15te Bl me-
gupegsm wet 6 HBA -ropwg, ei¢ 0t EZ nsoupsoeiag
xat o0 OEZ vopéng lodug nollunddow V), #ve EN

wegtrpa’ou« zqi 6 OFEN vopcvg. Kot 8deunrar ove &l

Q)VIEQP/N i Bt g ’TEQH[&()&M we EN qmtrpégemg, vmeo-
(yee xut 6 HB.L 1opusvs vod OEN zopdug: xal & vy,
-igog* xol &l é)).e/vtst, LhAsintse é’arw dge wg 7 BF e
gufeeem 71008 sty EZ ovrug o HB[' TopsUg woos
'nw Q,Ed zo,uw.

‘

1) Vﬂbxs todus, no)}wtmom addenda esse: @ Iroys, recte
mauet Rab. ' Simson.”

- )

“quot gfadlns §i|1t in dnobus arcubus civendi slicuins, patet per

V1. 33. rationem angulorum, quos hi -arcus. subtendunt,.in
numeris exhiberi posse. Et si anus augulus consideratwr ; et
aumerus gradyum in arcu- ad euny pertiucnie inveatus est:
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i
.aequalis est. (2. Ax.) Ex eadem rationeet sector /IK A
utrique ipsorumi HKT', AI'B aequalis est;  tres igitur
seclores HBI, HI'K, FIK.l aequales inter se sunt.-
Similiter et sectores OEZ, OZM, OMN aequales in.
ter se sunt; quam multiplex igitur.est circnmferentia
A circamferentiae BI', tam multiplex est et sector
HB. sectoris HBI'. Ex eadem ratione et quam mul-
tiplex est circxmferentia EN circumferentiae £Z, tam
“ multiplex est et sector OEN sectoris OEZ; si igitur
a¢qualis est circumferentia B.f circumfereriize, EN
aequalis est et sector HB.1 sectori OEN; et si supe-
rat circumferentia B.I circumferentiam EN, superat et
sector HB./ sectorem QEN; et si deficit, deficit.
Quatuor igitur existentibus magnitudinibus, duobus
quidem circumferentiis BI', EZ, duobus vero sectoribus
HBT', OEZ, sumpta surit aeque multiplicia ipsius quidem
circumferentiae BI et ipsius sectoris. HBI, tircumfe-
rentia B/, et sector HB., circumferentine vern ZZ
et sectoris OEZ aeque multiplicia, circumferentia EN
et sector OEN. Et ostensum est si superat circumfe.
rentia B4 circumferentiam EN, superare et séctorem
HB.A sectorem @EN; et si aequalis sit, aequalem esse
et si deficit, deficere; est igitur (V.Def.5.) ut circum-
ferentia BI', ad circumferentiam EZ, ita sector HBI'
- ~ad sectorem OEZ., - '

constat Tatio anguli ad 4. rectos per.nr. I, Sit e sr.‘ numenys
graduum, quos arcus habet == 45, erit angulus ad ewm avcum
pevtinens: 4 rect, == 45: 360 == 1: 8- Casterum loco 360
partium vel gradmxm s in quos vulgo circumferentismr quam-
ennque dividere solent, recentiores Galli €am in 400, adeoque
gnadrantem in 100 partes aejuales dividere imstituerunt, 5)
Mensira  quoque 'angulo‘rnm circudo insistehtium, quoru;n

'
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nopPrzmd4
Kai S7ioy ime xel 0¢ o TopsUs TPOg 1OV Toute
ovTwg xal 3 yuvic neog vy yuview. »

vettex intra vel extra circulum est, facile habetur per summam
vel differentiam arcuum , quibus insistunt. 6) Insequalium
sivculorum arcus sunt in retione composita ex rationibus an-
gulorum ad centtum et peripheriarum.  Denigue notandum
est, apnd Claviom ad calcem libri VI. plara adbuc addita
esse theoremata et probleinata, quorum multa versantur circd

4 ¢
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COROLLARIUM.

Et manifestum est (V. 11.) et ut sector ad sectorem
ita esse angulum ad angulum.
inventionem superficierum proponionalium.. Et sunt quidem
ille, ut Clavius ait, scitu non iniucunda, etaugeri otiam eorum
numerus facile poterat e scriptis veterum et recentiorum Ma-
thematicoram. At memores, nos in Elementis versari, nolai-
mus nimii esse. . :

s
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L. V. ét maxiwme ad Def. 5. et 7.

A primis inde litterasrum in Europa restitutarum temporibus

“ad nostram usque aeratem haud defuere Mathematici, qui in
Jibro quinto Elementorum Eaclidis multa difficilia, obscur.,
haud saus explicata esse contenderent, quum contra alii hunc
ipsum librum pulchervimum ingenii Euclidei foetnm judi-
ravent. Gravissima autem dubia, quae contra demonstrationes
in hod libro obvias afferunt, ipsa fundamenta, quibus itlae ni-
tuntur, spectaut, definitiones nempe rationum aequalium aut
inaequalium, et ad haec feie redeunr. Euclidem aiunt (v. e
Borellus Euclid. restitut, L. HI. Ax. VI. et quae ad illud ob-
servat) multifariam rationem et proportionem (aut, ut alii di-
cunt, proportionalitatem) magnitudinum definivisse duplitéi mo--
do, primo quidem in libro guinto, et aliter deinde in libro
septimo, quad ipsum indicio sit eum sibi ipsi non constitisse, aut
fotte in primis istis definitionibus ipsum sibi non satisfecisse,
Fam autém potissimum definitionem rationum acqualium ait
inasequalium; cui integer fere liber quintus superstruatnr, nempe
8. Def. V. et 7. Def. V. esse subobscuram, nec naturam rei
definitae satis declarare aut distinguere a guavis alia, et no-
tissimas ade0 magnitudinum proportionalium proprietates inl-
deduci non posse v. c; propositionem: si quatuor maguitudines
propottionales fuerint, et prima superet secundam, tertiamqno-*
que mecesswfio excedére quartam, Defectum autem definiti-
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onis 5tae et Tmae in eo potissimum latere, quod” ea quae in'
his Definitionibus de magnitudinibus, quae eandem aut non

eandem rationem inter se habeant, dicantur, non sint Propuietas
prima et omnium. notissima, quac istis magnitudinibus. compo-
tat; qualis tamen essddebeat illa, quae definitionem scientificam
constituat. Plura alja adhuc carpit in his definitionibus Thom.
Simpsbn, de quibus infra videbjmus. Consulto omisimus ob-
iectiones manifesto falsas, a Ramo, iniquissimo illo Euclidis
reprehensore aliisque factas, qui male intellecta Buclidis defi-
nitione — in quem errorem a Campano (vid. obs. supra ad
Def. V. 5.) inducti fuisse videntur ~— calumniantur Enclidem
generalem datorum proportionem definive per specialem aeques
_ multiplicinm proportionem. Et fortasse falsa ista Campani ex-
positio causa fuerit, cur mnulei primo post litteras renatastem-
pore Euclidem male intelligerent. (CE Barrow. Lect. 1666.
Léct. VII.) . Tacquetus etiam putat (Element: Euclid. Geo-
metr. planae ac solidae L. V. ab initio) BEuclidis: Qelinitionem
non naiitram aequalium rationum sed' affectionem solummeoda
laliquam explicare.  Et illam muluplicium. .proprietatem
" adduci vel tanquam signum infallibile rationum. aequa-
}ium - ut, - quandocunque ea -demonstraia fuerit de quibus-
_¥is rationibus, inferve certo liceat, aequales eas esse: veol
eum illius sensum esse, ut per magnitudines eandem ratio-
nem habentes nihil alind intelligi velit ‘quam eas quarun
multiplices modo iam dicto excedant vel excedantur. Si prius,
demonstrare debuisse Euclidem, eam affectionem ommibus et
sclis. rationibus aequalibps inesse.” 'Id vero nec Euclidem. nec
alium rquemquam demonstrasse. | Si posterius, -securos : nos
quidem esse de veritate theorematum in sensu definitionis age
ceptorum, minime tamen ex vi demonsuwationum nobis con-
stare de absoluta rationum aequalitate, — Taquetus itaqua [ua-
damenti loco sumere videtur, alinnde constare, quid sit. ratiu-
ﬁu,ml acqunh‘las et demonstrandum esse, cum vulgari 15to coun
ceptu de rationum aequalitate necessasio coninciam esse eais
quam Euclides aflert, proprietatemn, et vice versa. Eoden
fore vedire videntur, quae Galilaei monet (vid. principioc della

X .

Euclic. I'lement, P, 1L
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Quinta Giornata del Galileo, dettata ad Evang. Togricelli in
Elem. Euclid. Ital, editis a Carlievi Flor. 1769, p. 117.)
qui ita habet: Quodnam ingn‘nium adeo felix est, ut_certo
sciat, quatyor magnitudinum proportionalium sequemultipla’
‘scmpcl' (Euclideo more) inter se convenire? Ant quis novit,
ista aequemultipla non semper convenire, etiamsi istae mag-
nitudines non sint proportionales? — Euclidis itaque illud
assertum Theorema potius esse ai,, quam delinitionem. Et
varia hae¢ contra Euclidis theoriam dubia alii alioc modo evi-
tare vel rofellere studuerunt. Aique ii quidem, qui nulla
Euclidis ratione habita diversam ab so quantitatum propor-
tionalium ‘theoriam dederunt, hue non pertinent. Inter eos
autem, qui sua cum Luclide conciliare volierunt, ii maxime
perfunctorie versati csse videntur, qui ut Tucquetus, Toricels
lius, van Swinden aliique plurima ab Eocdide demonstrata
theoremata v. ¢. 7. V. 8. V. 9. V. Axiomatnm Ffere loco’ ha-
buerunt, quippe guae declaratione potius subinde aliqua, quam
demonstratione egere putarent. Aliam deinde rationum 2equa-
fium notionem sumenteQ, demonstrare sategerunt, Euclidis
notionem com ea qua ipsi nsi erani, conmvenire, atqie ex ea
derivari posse, Perfunctorie diximns eos in hac re versatos
esse. Neque enim hoc est demonstrare v. c. duas vationes,
quae eidem tertiae aequales sint aequales esse inter se, si tantum
affirmaveris, rem ita se habere, nec provocate licet ad Ax. L1
guum id, quod -de dnabus magnitudinibus valet, nequaqnam
applicari semper possit ad duas, quae inter magnitudines ob-
tinent, rationes ant relationes. Ad demonstranlum autem Eu-
clideam notionem rativnnm aequalinm cun sua uotione con-
venire, plevique ut per se clarum sumunt, datis tribus qan :
titatibus A, B, C, dari semper quartam, ad quém C eandem ra-
tionem labeat, quam habet A ad B quod pariter sine -de-
moustratione, qua ratione illa quautitas I inveniri possit,' sumere
a rigove Euclidi “solemni alienum esse videtur. Id tamen,
praceunte Campano et Clavio, qui’ caeterum cum Tacqueto in
hac ve nihil commune habet, sibi’ permiserunt Tacquetus,
G.lilaei, Carlieri, aliique. Saccherins contra (Fuclid. ab omni

naeva restitnt, p. 111 sqq.) quam maxime instar, illud postu-

a
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latum in Geametria sumere  haud licere, Cf, PHeiderer. de
dimens, Circuli P. II. §§. 51, 52. et Rob, Simson in notis -
ad V. 18, Plura praeterea alia notatu dignissima contra Fac-
queti_similesque aliorum-obiectiones habet Barrow in Lection.
Cmtabrlig. habitis 1666. Lect. VIL o quibus haec adhuc affere-
mus. «Nulla, inquit p. 297 sqq., definitio rei cuiusvis natu- -
ram aliter explicat, quam aliquam eius affectionem necessariam
er reciprocam, id est, huic nosirae parem, assignando. Qui
.citculum e radioram paritate', triangulum e trium rectaram
concursu spatium includente etc. definit, quid dliud quam figu-
Tarum istarum natwam ex affectionibus quibusdam suis ex-
plicat? Nac¢ dari aut concipi potest natura ab affectionibus
einsmodi necessariis distincta, iisve prior. 'Habere talem ali-
quam affectionem ipsa rei natwra est, ei ossentiale est, eam con-
stitnit. Unde qui dicit: res talem 'habens affectionem, cius
natuxam explicat. Igitur Euclides cum proportionalium affec-
tionem neoessariam exhibuerit, eius faturam, guantum feri
solet et potest, abunde declaravit et explicdit. Cacterum Eu-
clidi reliquisque definitionum auctoribus lex injusta et im-
possibilis figitur, ‘scilicet, uc demomtrent, definitionis praedi-
catum {subiecto convenite: mnomp tementur, neque possunt.id
demonstrate, sed gratis assumunt, hoc est, atributo proprium
subiecti namen impopunt ex arbitratu suo. Num incumbit
mihi demonstrare, circuli nomen solis pares radios habentibus
figuris competere? -Minime vero, sed iis omnibus et solis jure
meo circuli nomen adsigno. Eodem plane modo pro lubita
suo (quamwis non temere nec impradénter, at certis. de causis '
instis illis et idoneis) aequalium rationum nomen attribuit
J oroeysswrye omnibus et solis dicta proprietate praeditis ra‘io. -
nibus; proportionalinm appellamentum appropriat quantis con=
dmonem istam obtinentibus; unde propterea hoc ipsum ratio-
num aequahum et quantorum plopolnonahum nomen cetsen-
dum est iis omnibus et solis congruere. — Unicum est, quod
ﬁltf;nitionis auctor ostendere tenetur (exemplis scilicgt ad seusam
claris aut per ev sidentem  discarsum) attrilutum definitionis im-
posnbxle nihil aut mere imaginarium complectiy sed revera posse

res existere proprtetate feu comlmone :uppoula prardua:. -

s
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Cum 'igitut perfacile perspicneque probari possit; idque passim
praestetur ab Euclide,’ ubicungue definitionem. hanc applicet
materiae cuivis determinatae, dari quanta, quibus conveniat
huiusce definitionis hypothesis, nihil amplius est exigendum,
eique licet optimo iure.quantis iis omnibus et solis propor-
x'iomh'!lm nomen affigere. — Caeterum quod; hanc proprie-
tatem proportionalibus accidere, theorema esse dicunt, respon-
deo, quod secundum rem ipsam omnis definitio est .theorema,
propositio scilicet demonstrabilis ex aliis sabiecti definitionibus
aut ex aliis reciprocis affectionibus prius autributis subiecto.
Vicissim omne theorema poterit in definitionem compingi.
Simili fere ratione iudicat Saccherius (Euclides ab-omni nsevo
vindicatus p. 123.): ,, Licitum est unicuique defimive, prout
ipsi libuerit, -terminos -suae faculiatis, dum tamen ex una parte
€0s nunquam usurpet, nisi iuxta Deﬁnitio;xes iam stabilitas;
et ex altera accusari istac non possint de confusions unius
termini cam altero** Cf. idem p. 125. lieapse etiam alii haud
Irmgaut,‘ iure suo Eaclidem dcfinitionem maguitudinum  pro-
portionalium eam, quae est Def. V. 5, dare potuisse, at eam
lamen,intellectd difficilem., et 'subobscuram, et ab affectione
aligna magnitudinum proporlioualium, quae minus obvia sit,
" pelitém esse putant, unde. han‘,c Euclidis definitionem vel ex-
plicare, vel pariter ac Tacquetus, firmioribus tamen n\"gumentis
nec tit propositionibus Axiomatum loco habitis ex alia facili-
ore earundem delinitione quasi Tl_xeorema derivare . studuerunt,
quo facto demum secure illa uti se posse putarunt.  Atque
Jiis ipse etiam Clavius annumerandus videtur. Quamvis enim
ille asserat, potuisse omnino Euclidem jure suo quantitates
proportionaies aut noxn proportionales appellare, ut def 5 et 7.
stabilivit, et quamvis etiam causam, qua permotus Eunclides
illis definitionibus usus sit, afferat. veram omnino ab incom-
measuiabilibus petitam, addit tamen, ex definitionibus istis non
videri, colligi posse, veré maguitudines,’ quarum aeqnemaultipla
eim- conditionem habeant, esse proportionales, vel mon pro-
portionales, etiamsi eas soldeuc]ides.veIitita appellare. Iraque
ad excusandas Euclidis deﬁnhion%a haec ferc haber. ,,5i de
magnitudinibus saltim rationabilibus quaestio fuisset, potuisset
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omnino_ Euclides magnitudines proportionales eodem modo
definire ac VIL 20. Del. numeros proportionales. Dicere
nempe poterat: Magnitudines proportionales sunt, cum pri-
ma secundae et tertia quartae aequemultipla est, vel eadem
pars, vel . eaedem partes, vel: cum prima secundam, et
tertia gquartam aequaliter continet, ‘eam‘lemque invsuper il-
lius partem, vel easdem partes. Et %imili ratiome poterat
definire magnitudines non proportionales.. At quum irratio-
pales gnoque complecti vellet, iam non uti poterat hac defini-
tione, quod in irrationalibus maior magnitudo sneque wulti-
plex esse potest minoris, neque cam semel, ant aliquoties, et
jnsuper aliquam eius pai‘tem aut partes continere. lam pu-
tat Euclidem, cum omnis proportio rationalis sive mag-
pitudinum commensurabilinm “sit ut propovtio numeri ad nu-
- merum, civcumspexisse primum alignid, quod certum sit
convenire quibuslibet quatuor numeris, sivg @@gnitud_inibu;
eandem habentibus proportionem, vel nén eandem, ut si
idem illad couvenire demonstretur gquatuor magnjtadinibus
ectiam incommensurabilibus, iure optimo magnitudines illae
quatuor proportionales etiam dici possint, vel non proportio-
nales, qumdoquidém eandem habent proprietatem, quam quae-

libet magnitudines commensurabiles, eandem habentes propor-

tionem, vel non eandem, nécessario habere demonstrantur.
Primum itaque, sumtis propositionibus' libri VIE, quae sullo
modo ex V. 5, Def. et V. % aut -omnine libro V. pendenr,
ostendit: propositis quatuor mumeris proportionalibus, sum-
_tisque primi ac textii aequemultiplis inxta quamvis multipli-
cationem, item secundi et quarti 2equemultiplis iuxta quarm-
- cunque pariter multiplicationem ; si multiplum primi maius sit
multiplo secundi, fore etiam multiplum tertii mains multiplo.
quarti; et si multiplam primi aequale sit multiplo secundi,
fore et multiplum tertii aequale muliiplo quarti; si denigne
multiplum primi minns sit multiplo secundi, fore et muli-
plam tertii minus maltiplo quarti. “Quod ita demoustrat.
Sint gnatuor numeri propovticnales 3, b, ¢, &. Quoniam igitar
a:b=xc:d, erit (VII. 13,) permuiando, aze==b:d. Tam, si
" sumtam fuerit ma, m‘c, erit-mnaim s=:ie VI, 1'[,), paviters
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que, si sumium fuerit rb, rd, erit vb:rd=b:d, unde ex lem-
mate quod Clavius habet ad VII, 14, erit ma:me==rb:rd, et
permutando (VI 13.) ma: rb==mc:vd, unde, si ma> =< rb,
erit me>=<rd, quod ex VIl 20, Def. consequitur i, e. ex
vulgari numerorum praportionalium Définitione consequitur ea
curum propriotas, quam Euclides V. 5. Def. exprimit. Deindo
similiter demonstrat, si a:b>c:d, sumi posse aliqua multipla,
ma, mc, etrb, rd, ita ut ma>1b, at non mc>1rd, quod sais
prolixe evineit. Itaque ex vulgari numerorum non propottios
nalium Definitione conseqnitur e¢a eotrum proprietas , quam
Euclides habet 7, Def. 'V, Pariter deinde vice versa ostendity
o Definitionibus Euclidis 5. et 7. libri V. ad numeros appli-
catis, consequi vulgares numevordm proportionalinum et pon
proportionalium Definitiones, Addit deinde’, in magnitudini-
bus, quae aliis incommensurabiles sint, et quae ex Del, 5, V.
proportionales sint, eam. plerumque reperiri ‘:roport_ionem, quae
in numeris exhiberi poseit, nec unquam hactenus aliquid Falsi
aut absurdi ex apglieatione Def. 5. et 7, ad magpimdines in-
commensurabiles deductum esse, unde colligit, generaliter recte
se habere Definitiones 5, V, et 7. V. Quae tamen argumentatio
an satis certa sit, quam maxime-dubitamus. Coniectura illapotius,
satis forte probabilis, quam demomstratio mathematica fuerit.
Giortang da Bitonto explicatione saltim alxqua opus. esse
putat, quo melins Definitio 5, V, quae multis obscura, et e
Pprincipio remoto petita esse visa sit, nnelhol possit. Ilanc au-
tem explicationem ‘sequentibus Paoposmombus Definitioni isti
praemittendis , facileque probandis exhiberi posse putat:
. Prop. 1. ' Si duae magnitudioes sint multiplae alicaius tertiae,
erunt illae aoqualea, 81 aequemaultiplae illius tertiae faevint; sin’

" autem non aequemultiplae fuerint, ea, quae tertiamy saepius

coutinet, maior eut. B .
Prop. 2. Vice versa, si duae magnitudines sint n‘mhiplao-‘
alicuius tertiae, sintque ista¢ maguitudines aequales, erunc il--
lius tertiae .aequemultiplae; sin autem fuerint inaeqiiales, ma-
wor saepius eandem tertiam continebit, quam minor. .
Prop. 3. 8i sint duae magnitudines A, B daarum C, D-

.aeguemultiplae (v. ¢. A=mC, F=m D), et sint aliae duae .
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E, T pariter aequemultiplae eavundem C, D (v. ¢, E=rC,
‘ I_ID/, etit, 3si A>=<E, etiam B>—=<F, (i
mC>—-<rC, erit etiam mD>=<1D ).

. Prop. 4. 8i s:nt 4 magnitudines A, B, €, D, sitque pri-
ma A aequemultip]a aut aequesubmultipla secundae B, ac ter-

scilicet, si A—mB, et simul C=mD
tia C est quntae D " vel As B vel C_ip

summtul primae, et tertiae quaecunque aequerqultipla F, G;
(puta r=pA G__pC), et secundae et quartae aequemultipta
H, T (v.c H—IB I=1D) erit, prout F'>=—=-<H, etiam
G>=<I (i. e. prout- pA>=<rB, etiam  pC>=<LrD).
Atque haec jam ‘sufficiunt ad probandam Definitionis 5, V.
possibilitatem, sive ad ostendendum, ut Barrow ait, auri-
butum deﬂniﬁonis -nihil impossibile aut meve imnginarinm,com-
pfocti, sed revera posse ves existere proprietate sen ‘conditione
supposita’ praeditas, Simili deinde ratione possxbxhtatcm De-
‘Linitionis 8, V. ostendere studet. :

) G,ahlae: (in Dialogo supra citato’) primum quatudr
magnitudines A, B, C, D proportionales esse dicit, si vel
A=B, pariterque C=D, vel 5si A=mB, et C=mD i, e. si
prima secundae B ‘aequemnltipla fuerit ac tertia C quartae D',
vel, ut postea (it Definitio irrationales magnitndines quoguie
comprehendat ), at forte ‘minus perspicue dicit, si excessus
primae A super sect‘!ndam B similis sit excessui tertiag C su- .
per quartam D, Atque ad hunc casum investendo reduci posse
siteum, quo prima minor sit secinda, et tertia minot quarta,
‘Hanc deinde Delinitionem ( quam caeterum, irrationales. quo-
que’ magnitudines clare ‘satis conmiplecti vix putaverim) cum
Euaclidea convenire ostendere vult hac fere ratione. I:‘acile{‘pa- ‘
tere ait, 8i A:B=C:D, fore et 2 A:B=2C:D, ot gene-
raliter mA :B=mC: D, ‘pariterque  A:2 B=C:2 D, et gene~
raliter A : pB=C : pD, et adhne generalius‘mA :pB=mC: pD,
unde ex Definitione Galilaei cansequatury si siv A:B=G:D,
adeoque et mA : pB==mC:pD), foxe et, quoties mAD>=<pB,
simul mC>=<pb, quae sit couversa Definitionis Euclideae.
Haec est Galilaei Props 1. :

e - ey .o
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Similiter deinde, postquam quatnor magnitudines A, B,C:D
non proportionales essc dixerat, si A aliquanto maior fuerit ea
magnitudine A—E, quac ita comparata est, ut A—~E: B=C:D,
ex hac Definitione satis prolixe ostendit, consequi Conversam
Def. 8, V. nempe tum esse posse alignando mAD> pB, quam-
vis non sit mC> pD. Sumatur nempe :magnitudinis E tale mal
tiplam mE, ut sit mE> B, pariterque sumantur magaitudi-
mum A—E, et C agquemultipla m (A—E ), mC. Pariter su-
matur magnitudinis B tale multiplam pB, gquod ex multiplis
magnitudinis B primum maius sit magnitudine m .( A—E), ita
nempe, ut sit quidem pB>'m (A-E), at (p—1) BZm
(A—E), vel, quod eodem redit, m (A—E) X (p—1) B, pa-
riterque magnitpdinis D sumatur aequemultiplum p, D. Iam
si addantur mE et m (A—E), erit eorum summa, nempe mA
(ob mE> B, et m (A-E; 3 (p=1) B) scmper > pB.. Ay,
quum A-—~E:DB=C:D, erit ex Galil. Prop. 1. quoties m
(A—E) <pB, etiam mC<pD. Sumtum autem est m (A—E) -
<pB: itaque necessario mC <pD, quamvis. sit mA> p#. lta-
que , si quatuc;r magnitadines A, I, C, D non proportionz-
les sunt, semper talia aequemnltipla primae et tertae, pavi-
terque alique aequemultipla secundse et quartae inveniri-pos-
sunt, ut sit quidem multiplum primae maius multiplo secun-
dae, at multiplum tertise non maius multiplo quaitae, quae
est Cbnverga 8. Del. V, seu Galil. Prop. 2.

His praemissis, iam Definit.'5, V. et 7, V. ex suis De-
finitionibus consequi, ira ostendit Galilaci, Si sins4 mag-
nitudines 4, B, C, D ita comparatae, ut, quoties mA>==<pB,
etiam mC>—=<pD, erit A:B=C:D. Si enim non sit
A:B==C:D, sit e. g. A maior ea maguitndine A—E, 'quae
" ita comparata est, ut sit A—E:B=C:D), poteruntque ex Pro-
_positione Galilaei 2 ralia aequemultipla mA, mC primae
ac tertiae, pariterque aequemultipla pB, pD secundae et quar-
taeinveniri, ut sit quidem mA> pB, at non simul\n;C> pD,
quod est. contra hypothesin. Atque haec est Galilaei Propos. 3.

Pariter denique Definitionem 7, V. ex suis Definitionibus
ita deducit Galilaei. Si sint 4 magnitudines A, B, C, D
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ita comparatae, ut sit quidem mA>pB, at non simul mC> pD,
erit A:B>C:D, vel A maior erit ea magnitudine, quae ita
comparata est, ut ad B eandem rationem habeat, quam hLabet
C ad D. Si enim A non maior est ista magnitidine, illi aut
aequalis, aut minor ea erit. Si illi aequalis sit, evit ex Pvop.
1. Galilaei, quoties mA> pB', etam mC>pD, gquod est
contra hypothésin. Sin autem .prima A minor sit ea magni-
tudine , quae ad secundam eandem rationem habety quam t.l;'-'
tia habet ad quartam, id indicio est, tertiam maiorem esso ea,
-quaead quariam eandem habet rationem, quam prima ad secun-
dam. Eiit itaque aliquo C—E ita comparata, ut A: B==C-—E:D,
adeoque ex.Prop. 1. Galilaei, quoties mA>=<pB, erit
m(C—E)>==<pD. At posuimus mA>pB, 'itaque erit
m(C~E)>pD, unde multo magis mC>pD, qiiod est con-
tra hypothesin, Fieri igitur nequit, at A non maior sit ea
magnitudine, quae 2d B eandem 'rationem habet, quam Cad D;
maior itaque exit, sive erit A: B>C D, quae est Pmpomxo
4. Galilaei. ' .

Borellus aatem, de cuius dubiis contra Euclidis me-
‘thodum mox videbimus, pariter ab alia magnitudinam pro-
portionalium ‘et won proportionalium Definitionie progreditur,
distinctis casibus, quibus illae megnitudines vel commensnras
biles sunt, vel non. Nempe si quatuor gmantitatum prima
secundae, et tertia quartae aeque multiplac’ fuerint, vel cadem
pars, vel eaedem partes : quatuor quantitates vocanfur propor.
tionales commensurabiles, et proportio (ratio) commensurabi-
lis quantitatis primae ad secundam eadem’ vel aequalis propor-
tioni (rationi) quaniitatis teitiae ad quartam. Sin aantem quan-
titas prima maior (vel minor ) ‘fuerit ilfa quautitate, quae ad
secundam eandem rationem commensurabilem habet , quam
tertia habet ad quartani: vocatur ratio primae ad secundain ma-
ior (vel minor) commensurabili ratione tertise ad quartam.
Si vero quatuor quantitatum antecedemtes [uerint incommensii-
rabiles consequentibus, et ratio quantitatis primae ad secun-
dam maior (minor) fuerit, atque ratio” quantitatis' tertiae ad
quartam: migor (maior) sit eadem ‘tertia commensutabili ratio-
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Me: vocafur ratio primae quantitatis ad secundam maior (mi-
nor) illa incommensurabili ratione, quam tertia habet ad
quariam. Denique si in quatuor incommensurabifibus quanti.
tatjbus ratio primae ad secupdam nonffuerit maior nec minor
ea ratione incommensurabili, quam. tertia habet ad quartam:
tum ratio incommensurabilis primae ad secundam eadem vo-
éatur ratjoni tertiae ad quartam, et quntd_or istae quantitates
vacantur proportionales incommensyrabiles. His deinde Defi-
witiopibus susm proportionalinm theoriam superstruit, ot de«
nigue ad finem hbn Euclideas Definitiongs ut theoremata e
suis deducit, Et 1p,e etiam Barrovius judicat, eius metho-
dum in so spectatam admodum pulchram et elegantem esse
(1l c. p. 533 et 51L) et, si nulla daretur alia, haberi posse
pro, sutficiénte ac satis absoluta, ac fuiss¢ eum in sua metho-
do exstruenda feliciorem quam in Euclidea diruenda, Displi-
cet tamen ei in Definitionibus Borelli generalis subiecti di-
stractio , et per inferiora, circuitus, quum dari possit ¢t ab
Euclide exhibgatur ratonam aequalium ommigenarum (ut et
(inaegnalium) proprietas aliqua generalis, ex qua possunt uni-
vevsaliter definiri. - Minas - placet utionum incommensura-
bilium. negauva Definitio, et puepostemm v1detur ex inaequas -
litate de pequalitate statuere. Omnis ponro doctrina prolixior,

et demounstrationes plerumque apagogicae anfractuosae viden-

tur. Deniqug potissimum displicet’ Barrovio harum definitio-
pum ad speciales materias applicatio. Non. enim, ut apud
Enchdgm v, ¢. in 1, VL. aut 33, VI. definitionum ope statim
innotescit, aut ex iis promte deducit_fxt rerum proportionlqli-_
tas, sed ex intermediis pmpositionibu}s, iisque non-adeo cam-
?rehénsu facilibus, et per in,d\irectam argumdntationem’ com-
Pmb‘atis demonstratar. Ad eas awtem, quas. contta Euclidis
doctrivam Borellus affert obigctiones practer ea, quae supra
habmmus‘ Barroyius monet (p. 314, sequ. call. p, 306.) ob-
scuritatem illam, quam Euclidi obiiciat, vel in re ipsa posi-
tam esse, vel ex interpretum incuria, vel o discentium culpa

" repetendam esge, Rem ipsam quidem habere' omnino aliquid

difficultatis propter asymmetriam quantorum, sic ut nemo non
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ardqum esse fateatur, affectionem aliquam propovtionalibus
aeque congruam deprehendere, definitionem aliquam cunctas
rationum aequalitates complactentem ‘exhibere. Quod et hiuc
pateat, quod praeclaris viris huig morbo remedium adhnberc
connisis hactenus acciderits ut vel nihil praestiterint omnino
sufficiens, aut viis institerint prolixioribus, nec minus impe-.
ditis, et implicitis, aut methodos saltim tradiderint culpae
cuiquam graviori subditas: caeterum Eaclidis verba esse cla-
rissima; nullam in vocabulis amphibologiam, nullum a proli-
xitate taedium , semperque directissimum adhibere discursum,
hine tantam obscyuitatem aut difficultatem subesse non posses
nisi quis arcanam, nescip quam, nataram, omni definitionen
ingrediente propartione priorem, quae certe nulla sit, som-
niare velit, Interpretes omuino rem omnem exemplis illustri-
bus et appositis illustrare debere, nec eos forte ab omni cul-
pa liberari posse. Maxime vero discentes sibi plerumquo de-
esse.  Quum enim definitionis verba clarissima sint, quotis-
quisque tamen sit, qui iis penitus intelligendis operam navet,
qui tantam. a suo stomacho patientiam impetigt, ut trium li-
neolarum sensum accurate perpendat? Neque vero (ibid, .

319.) Euclidem ‘eapropter definitionemn suam M V. insufficien-
tem iudicasse, quoniam in libro VII adhibuerit aliam. Sibi
minus probata, nedum improbata proferre abhorruisse sane
ab Euclidis ingenio. Conira potius, quia septimi hibii defini-
tionem omunigenae proportionalitati deprehenderit hand com-
petentem , solis utk)ote symmetrorum proportionabilibus adap-
tabilem, hanc vero compererit universis congriam ,: idcirco,
dum. hic loci generalem iniret analogiae nactatum, illa reiecta
hanc amplexatum esse iure meritoque. Illam vero C20. Def.

Vi) symmetris. plopomonallbus app]xcuxsae non tam neces-
sicatis quam commoditatis’ gutm, quia nonnihil ad vulgarem
captum istius specialis materide respectu facilior ac simplicior.
visa fugiit. — His, quae Barrovius habet, addi potest, mul-
tis editoribus, et praecxpue Rob. Sxmsom, ut, supra dlxnmua,

Deﬁn. 3, V. et 8, V. in quibus pariter de rationibls et ra-

tionam \cquahzate sermo est, serius ndduamemum csse Vie
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deri. — Denique Barrovius addit, quod Borellus criminetur ,
facillimam Ploposmonem' si quatuor magnitudines propottio-
sales fueriut, et prima superet socundam, tertiam quoque ne-
‘cessario excedere quartam, e Definitione Euclidis derivari non
poos\o, falsum omnuino este, ‘et posse facillime illam e docuri-
na Euclidis demounstrari, Ipse etiam eiusmodi demonstrationem
exhibet indirectam, sed perspicuam. Atque ita omnibus illis«
priscae setatis obiectionibus satisfactum esse videri poterat. Ar
recentiori setate Euclidis theoriam acervime denuo lslpuvmvn:
Thom. Simpson. (Elem. of Geometry Lopd. 1800.) Is nempe,
postquam ipsius \ob. Simsonis, ‘magm illius Euclidis admira-
toris et propugunatoris verbis docuerat, verba, maior, eadem
sive acqualis, minor, de magnitudinibus et rationibus diverso
ptorsuj_nelisu dici, adeoque mon licere Axiomata de magnitu-
dinibus ait aequalibus ant inacqualibus proposita immediate ad
yationes applicare, unde etiam  ipse Rob. Simson vulgarem
Propos. 10, V. demonstrationem reiiciat, addit, omnem Rob.
Simsonis . obiectionem ‘eo niti, quod neget, tuto sumi possc,
rationem A:C non posse simul maiorem ac minorem esse va-
tione A:B. At ita ex Defin. 7, V. nungnam quemqiiam scire,
posse, an ratio A: Ll maior aut minot sit raticne C: D, Nem-
pe Euclidem d:ccle quidem, esse A:B>C: D, 81 acciderit
unquam , ut mA> 0B, nec timen simnl mC>nD. Verim
enim vero, quum inter multipla tertiae et qnartae pro lubin
sumta quaedan{ etiam ita comparata essc possiut, ut sit pC>qb
ut Definitio sibi constet, demonstrandum esse, tum punguam
fievi posse, ut sit simul pA=— <qB Hoc enim si fieri possets
esset etiam ex Deﬁn. 7, V. A:B<C:D. Usquedum igirnr
boc pracsletur quod ﬁcn posse haud negare velit, quamvis
dnmcxle ipsi vndeamr nullius usus esse Definit, 7, V. et totum
Euchdu aedificium theoriae ‘proportionum  fundamento parum
valido sppelstructum videri. Hinc etiam ipse Pmposmoncm
10, V: 13, Vet reliqna iis, aut Definitioni 7, V innixa prov-
sus ‘omittit; Caelerum sibi persuasum esse dicit , habuisse
'omnmo homines ante Euchdxs tempora aliqguam rationum et

propoluonum notionem magis mmus distinctam, quam Euchdes
1
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ahquantum expohvent, quo facilius ‘incommensurabilibus ada-
ptari possit, ita vero primam et originariam huius notionis fore
mam adeo 1mmutatam esse, ut aliqua ingenii vi opus sit ad
‘eam in Euclidis Defiuitionibus agnoscendam. Caeterum mul-
tum subtilitatis et acuminis habere hanc Euclidis theoriam, at
subobscuram sibi videri, a&eoque tantis laudibus efferri, ac s
Rob. Simsone fiat, haud debere. '

Gravia haec contra Euclidis theoriam dubia removeri ti-
men videntur observationibus, quibus Pfaiderer et Nordmark
eam stabilire tentarunt, Prior quidem in Dissertat. Academicas
Expositio ac Dilucidatio Libri V. Element. Euaclid. P. 1, Tu-
© bing, 1782 (Pars II, nunquam prodiit), et potissimum in
Dissertatione inserta Promtuam Mathematici Hindenburg. 7. et
8. fasciculo p. 257, 'sqq. et 440 8qq. ad defendendam Eunclidis
theoriam haec fers habet » Qua¢, quantum fiovi potest, bre-
vissime hig sistimus, . .

§§. 1—8. Qui rationem duarum magnitudinum einsdem
generis A, B inter se commensurabilium indicare volunt, do-"
cent, esse magmtudmem A magnitudinis B aut aligned mul-
tiplum , aut aliquam partem, aut aliquas partes, vel esse aut

. “1-m .

A=mB, aut A=QB, aut A_—_-—B, ubi m, - - exponentis
. n Lo n a, n

nomine veniunt: sin autem A et B incommensurabiles sint,

docent, esse A>;{B et <£-—:—1B, ubi :“—‘ et r+n1 limites ex-

ponentis rationis A:B vocant. Unde, si quantitates sunt conr-
mensurabiles, erit 'vel A=mB, vel nA==B, vel nA=mB;
sin autem sint incommensurabiles,  erit hA),\;B i at nA<
(=}1) B. Atque in hac ultima cxpressione de nulla magni®
tudinum .divisione, sed de multiplicatione tantum. ieoe,
repetita additione sermo est, quae simplicior est divisfone.
" Caeterum Enclides, qui hanc ultimo loco positam expressio-
nem adhibet, pariter ac Archimedes- (de sphaera et cylindro
Libr. 1. .et quadrat. perabol. Praef.) tacite postuiat,- einsmodi
magmtudmum homogenearum minorem ita mult’xphcau posse,
ut superet maiorem.
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§9: 9—12. Duas rationes A:B, C:D vulgo aequales esse
dicunt, si commensurabiles sint A et B, adeoque etiam C et
D, quando eundem utraque ratio exponentem habet, aut, si
incommensarabiles sunt, quando utriusque exponens intra eos-
dém semper termipos cadit, L. e. prore casu, si A=mB,

d;b« etiam ess¢ C=mD; si A==!B (vel, quod eodem redif,
o n.A._B) debet umul ‘B—- —D vel nB"“D 8i A= —B (vel

‘nA-—‘-'mB), debet etiam C.—_—.;‘D, vel nC=mD esse: sin au-
som inco'mmehsm'abiles sint ; .debet pro numera quocunque n,

l+1 (H-x )

pro quo est A> B< B etiam esse C> D<

wel, ut aliter dicamus: quones nA>1B, aa < (x+1) B, de-
bet etiarti esse nC>1D, at < (r~-1) D, §t vice versa. Eucli-
des autent in Delinitione V. 5. ad aequalitatem rationutn A:Bet
C: D postulat, ut quoties nA > =< mB, sitsimul nC»=<mD.
Euclidis itaque Definitio, quod ad quantitates commensurabi-
les attinet, eo quidem respectu plus continer quam altera,
quam vulgarem vocabimns, quod non tanturm vult, si nA==mB,
debore etiam esse nC=mD, sed etiam 4ddit, gnotiesnA> <mP,
8ecbere otiam esse nC> <mD., Id vevo nihil difficultatis La-
bet, et inservit omnibus yha expressione complecten'dis. Con-
tra autem (§§. 35. 36.) eos quidem casus (quum m, n pro-
i)rie pro numeris unitate ritaioribus sur_ml:tun') non expreese
habet, quibus vel A=mB, vel nA==B, tacile tamen eus com-
plectitur. Nempe, si A=mB, erit simul pA==<pmB. Ut ita-
que esse possit. A:B=C:D, ex Euclidis Definiticne simul
esse debet pC=—pmD, adeoque C=mD. Pariter, sj nAz=l,
otit simul pnA==pB. Ut itaque esse posit A:1'==C:D, erit
ex BEuclidis Definitione simul pnC =), adeoque nC=D.
Quod vero ad quantitates incommensurabiles artinet, ut dici
possit, esse A:B—=C:D, ex Euclidis semtentia, cnoties
nAS=<mB, esse debet simul nC>= <mD. In his autem
. conditionibus manifesto continentutr conditiones Defiuitionis
vufgnriu, quibus, si nAD>IB< (1-1)B, este deber simul
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nCH> 1D (x-+1)D. Nec opus est iam pro muliplo aliquo
nA determinare multipla proxime se insequentia TB, (r~41)'B,
quae ad limites rationis determinandos pertinent, atque hacte-
nus simplicior est Euclidea ratio. Semper itaque, quae.dx Eu- -
clidis Definitione proportionalia sunt, propomonalh sunt etiam
ex Definitione vulgari,

Contra vero , qioties ex vulgari Deﬁnmone it A: B—'C D,
esse etiam aequalitatem rationam ex Euclides Definitione, auc-
tor, expositis §§. 14—30. antea qmbmdam propositionibus! fa-.
mlhmu quao ed doctrinam de multiplis et sequemultiplit per-
tinent, et quorum pars est apud Euclidem Prop. 1, V; 2, V;,
3, V, aliisque, quae hic pro Axiomatibus vel Lemmatibus
sumere liceat, v. c, si a==b, esse matxmb, et vice versa:
contra, si a>b, esse mad>mb, et vice versa (cf Axiom. ad
initinm libri V.) ita_fere §§. 31—46. demonstrat, Ut dici pos-

+ sit, esse A:B=C:D, si magnitudines sunt commensurabiles',
ex vulgari Definitiotie erit vel A=mB, et simul G=mD, -
vol nA=B, et.simul nC=D; vel mA==nB etsimul mC==aD,
Sit (§9. 31, 32,) 1.). A=mB, et C=mD, erit itaque, si p .
denotet numerum quemcungue, etiam pA=pmB, etpC~pmD.
Inque s quoties pa>—=<qB (g Pautex denotaiite numierum:
quemcungde) erit etiam pmB>=—=<gB, adeoquopm >.—.z<q,
unde e pmiD>=<qD i. . pC>=<gD:

8it2.) iA=B, nC=D), erit etiam quA==qB; et quCue=qD:
Itaque , quoties pA>==<qB, etiam pA>=<qnA, et

=< qun, adeoque pC>=<LqnC i. e pC>=<qD. .

Denique sit &.) nA==mB, et simul nC=mD, orit ita-
que, quoties pA>==<LqB, etiam HpA>=<ngB. At, quum
nA=mB, erit pnA velnpA= pmB , itaque, quoties pA>=<qB,

 erit pmB >==<nqB, vel pm>==<L nq, ‘adeoque pmD>=g
nqD. AtobnC==mD (hyp.), erit pnC=pmD. Iiaque, quoties
PA> =< 4B, erit pnC>—=<uqD, vel i)C>:=<qD. Quo-

“ties igitnr ex vulgari Definitione duae rationes quanmatum
commensurabilium acquales sunt, ‘eaedem etiam acqua]es sunt

ex Euclidea Deﬁnmoue

\ \
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Si autem (§§. 33. 34.) quantitates sint incommensurabiles,
eriy ex vulgari Delinitione A :B==C:D, si quoties nAD>rB<
(r+4-1) B, simul eotiam fuerit nC>1D < (r=f-1) D. Itaque,
quotiss;nA>mB , esse debet mB==<rB, adéogue m==<r,
et mD=e1D. . Quoties igitur nA>mB, erit nC (quod ex
hypoth, >1D) >mD.” Quoties autem nAgmB, esse debet
mB==> (141)B, adeoque m==>rop1, ot mD=> (r1)D,
adeoque nC (quod ex hypoth, < (re-1) D) erit <mD, Et,
guum hoc casu nunquam esse possit necnA=—mB, pec nC==mD,
pariter quae ex vulgari Definitione proportionales sunt gua-
tuor quintitatés incemmensurabiles, proportionales erunt etiam
ex Definitione Euclidea. Omnibus itaque casibus certi esso
‘possumus , quami[aies', quas ex una Definitions proportionales’
e8se dicimus, proportionales esse etiam ex altera Delinitione

diiudicatas. - .
Hactenus de saequalitate duarum rationum dictumn ests Ve-

niamus uunc (§§. 37—46.) ad rationes inaequales. Et hic qui-
dem (§. 38.) distingui possunt varii casus, prout in utraque
" satione quantitates sint commensurabiles; vel in utraque in-
commensurabiles, vel in una commensmabiles, in altera in-
oémmensurabiles. Sint itaque 1, (§. 39.) A et B pariterque
'€ et D. commensurabiles, eritque ex vulgari Definitions
A:B>C:D, si exponens rationis A:D3 maior ‘est, quam ex-
ponens rationis C: 1 e vicissim. [taque, si A=mB, debet
.

esse C<mD ; si A:::B ;- éric C <iD s 8 A:::':—:B, erit

C<™D: vel, ut aliter dicamus, si A=—mB, ar C<mB; si
n . N

nA=—8, alnC(D; sinA=mB, atuCgmD, eritA:B>C:D,
et vicissim, Sint deinde 2. (§. 40) A et B sommensurabiles,
Ce D incomnxexxétu'abiles, eritque ¢x communi Delinitivne
, A:B>C:D, si A==mDB (ubi sgﬁmitur m==~ (t=}~1), unus
nempe msiorum limitum secundae rationis), at C > 1D < +1)D,
adeoque CLmD ; vel, si nA=B, at nC<LD, vel si nA=m?
(sumto iternm m=>> (1'+1)), at nC>rD< (v--1) D, adeo- -
que iterum uC<mD, Iam hi quidem casus, ubi in wirague,
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aut’in’ priére -s’alﬁr'nvr'ni;)hulqu’axicintis oceurtunt. commensu=
rabiles;, non -expresse memorantur «<in- Euclidis- Definitione,.
non- tumen excladuntar; -+ Nempe- (§." 44,1) 8i Az=mB, et
C<mD; sit CpE==mB: ~Quoties-igitar C=<E;-exit 2C=x
<C+E i e. 20=<mDj at2A(=2mB) >mB, ubi lglturhh
bemus’nequemulnpla primie et teitias 2A, 2C, quorum illud ma-
ins est multiplo aliquosecindae mB; hoc wero non mains aeque’;
multiplo quartae 'mD.«8in autem CHE, sumi - jiotsst.aliguod,
raultiplam magnitudinis E v ¢ fED> C, wel € <tE, itaque 1 rC+
C <tCrE i. e. (r+1) C<r (C+E) <rmD: contra vero (1+l)
ADrA, 6> whB: “Si Mdéinde (544, B.) nA=B, at: sC<D,

nempe D=nC~E, eut,_u C——<E adeoque nC+C<nC—l-E,
vel (n-l—lg C=<D, 2(n+})c—<2 D: at (n+l) ALHA
vel )B,\ adeoque 2 (n—-1) A>2B. Sm autem C>E, iit’
C<r]§, entq\‘w 1'hC-+‘C L rnCH-B. e (rn=1): C<r(nO+E)
vel <1‘D} scoptra autem rnA-~A vel (rn—l-l)A)rnA vel >1B.
Detiigud (5”4‘[1 %) 'si- wA=MB, at hc*(mD, ‘nedipe mDz=nt
CH-E, erit, s L=<E, +C—<nC+E 1 e <mD at
(ng-1) A>nA i Ley, >m]3 Sl{l autem C>E, et sumatur C<
1E,, grit. depno. ynC4-C< mC+1E i e, (tn—t—l? C<r (nC+B)
i e eLZ<pmBDs, at, (rq+1), A>mA i, g >1mB Semper | u:a-
que hebemus, aliqua, aegugmultipla pnmaq ac, tertiae, quomm
lllud‘ql,udem majup, est gliqua muyltiplo sucundae, hos yero
non :inajus aeguemultiplo. quartaey ., .

. Contra. vero. {§. 45.) si.ex. Euclu{u Deﬁmgone st A:B)
C:D , nempe,. si pA>qB, at pC=<qD,. nm}ne A_mB, enc
' C<mD. . Nam- ob_pA>rqB, vel pmB>gB; erit et pm>q,
adéoque. . pmD>qD..; At pC;<<1D, unde, ugnpn‘ me) ?G
vel mD>»C.i. e. CKmb. s

- Pariter, 'si, reliquis. mnnenubm, sit, nA!—"'—'B,, ent nC<D.
Nam ‘ob nA=<B, erit gnas=qB.. rAt.ex -hypoth. pA>qB
itagne: pA>qna, et p>qn, adeogue . pD)qx\D At 3 hy-

poth. pC=<qD, :dooquc an-—((;z%

adeoque semper_ pnC<pD, et nCLD. Deiique, i ueteﬁu
manentibus nA=mB,. adeoquo pnA:pmh, val nyA==mpB,
, Euclid. Element. P, IL

oLk

!
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erit, ab-pA>qB (hyp.) npA> ngB, adeoque: mpB >ugB, vel.
mp>nq; adeoque mpD>ngl). . At pCax€qD, adeoquenpC.
2= <1igD), et npC<mpD, et nCLmD, Rationes igitur. huiny.
generis;, quae' ex Enclidéé Definitione inaequales. mnt, insequas;
Jes' etiam sunt ex communi Definitiqoes- -~ .+ ", o~

: Veniamua iam ad eos: casus, quibus priox yatio 4 B }u-,
bet' quamitates’ incommensuyahiles;;. ot tum erunt vel C et D
'cbmm'omunbileé, wel:mon, ..Sink commemsyrabiles . (5.(,41-).
emque ‘ex vulga;i"Deﬂhmoue As B>C aD, si A >-Dl

. IN -
,..,1-. T

<———I-B, ‘at- G wel ==—-D Avd <-D,,nd¢oqu9. st

n.A >l‘B Cat. nC_ <rD, et vzce "versa, ¥ bemque sint’
(5 42) A et B ynmer a¢ C et D mcommemunbﬂes erhquo

. vulglu Deinfdone- A.rB >c D, s A;)« B <.1(.,'."'7‘)B'

|Af'|‘ =i N

’.(\
£ tarftum C> ( ﬂ< D, vel .adeo. C< ('.—12 Qx l“’

qge lterum, si nA)rB at nC<rD et vice vcyn. . -
. Ex his_ ommbut demde g 46 édnelndit’ ,‘Dé‘ﬁﬂmdnél,
V.5t V.7, ‘continerd condmones et propristafes Titiontl i
ter se aequahum, aut qu.xrum una Wai6F est’altetd; qiae in
vulbarr rotione msunt, var xosque :ba‘ obviosi casus, geheralis-
sime, ot ita, ut id paiicissimos terminos ommnia reduetd sint.."”
_Ex sola demdc LucI:dca deﬂnméhe Tationum: #equalimm.
ant’ maequahum, reponta prorsus vulgan ndnone,’-&educn:
f’ﬂez-lercr § 18, 19 50 “sive (§. 48.) magnitudines . 4,, 'C
:Psas i qulbusdam aequemuln'pUS‘ magnitudinum B ;: B.‘
sive magn"tudi'néi ‘ipkds By D- cim’ quibusdath - aequemultiplis .
maﬂnuudmum A, C; sive denique '(§, 49.) quacdum seque-~,
multipla mah'mtudinum “A,"Ccum quibusdam aliis.aequemul-
nphs magmmdmum B, b comparemus,mnae aut-1) quascun-
que numeros )nrf‘mos, excluss unitste; p, "q denotent, semper
simul pA >—_<qB e :pC, >_.< P, aug 2) pro uonnul-
ln numeus m!egus n,m snerum exclusa umtnte) nA>mB,
at: nC"<mD. (Csse quidem etiam potest, "¢ sub fnem’ §.50.
_ observatar, nC>mD,, et nAz=<mB, at»luc dasus ‘redit’ ad

I

.
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-priosem, litteris A et €, B et D inter'se permutatis). Hinc
efficitur-§§. 51—564, omnéds casus,’ qui in compiritione qua-
tuov: magnitadinum : obtingere possint,;; aut :sub:Defin: 5, ¥,
aut sub Pof.- 1. V, eomprehendi, 'adeogire rationes . dequales,
-maioves, minores eodem inodo sibi invieeni opponi, .quo vulgo
magnitudines sequalés midiores, minorey,  ut itaduy uninm: alte-
rum exeludat, nec ‘cum illositnwd consistere Passit. Quod- ips
sum '(§. 88.) ‘Saccherias quidem' demonbirire studuif, &t non
prorsus felici successu; Quibus omnibus’ sunul sublita ‘esse du-
bia Thont.: Simpsor: patet; - EERRE R
i - Praeterea’ §: 56 alia adhne rationefidem confirmatur, ‘twaximme
ope dorum;: ‘quae‘sapra ex §9:. 44, -3, evicta sunt.: Nempe 1)
/8i AB==C:D, » adeoque ex Defin.' 5, ‘Wi -sempet- sitmd
"xlA)‘—'<mB et’ nC>-J-<mD a’deuque ningitai wAD>mB
‘et “simul n'C-—‘<m‘D nec aC>mD, et ‘sitnal * nAﬁ!<mﬁ
fum ‘non ‘esse’ patest nec AIBS C:D; nec ABLBD ex Del.
7, V. '2) Contra, si nec A:B>C:D, nec C$'>A 1B, ‘esse de-
bet A:B==C:D: 'Nain di'"nA=A, non ‘esse poteat nC> D,
nam tum forer C:D>A:B (Def. 7, V) contra hypothibsin;
nec nC<mD, nawquo i forét (ex -§. 44,:3 er Def.'7, V.)
-AB>C:D  pariter . contsa. hypothesin;. fitague. esso. debét
- A:B==C:D. Sin autem . nAxmB, erit ctiany nC>mD ;: nam-
. que si esse pouﬁth:(mD," foret “A:B>C:D. contra hypo-
-thiesine  Denique, si nA<wm8, deber 'pariter -emn . nC<mD,
inam; si.foret nC=2>mD), esset’C:D > A:B (§. 44, 3. ot Def.
<7, Vv) Ttaque tum semper et simal. ma>» ==<mB es:tiC>
.z=<mD, adeoque ex Def. 5, V. A:B=C:D. . 3) Si mon est
.A:B==C:D, itaque (Def 5§,.¥.) non semper simul nik Dvaz=ig
-mB,:et nC>=<mD,. erit pro quibusdem numpris' integvis
a,m ant a) nC> <mDy duym nA==mBitum vero primo- casu
-est. ©:D > AiB (Def. 7, V.) -alterc est :AB>CD (§ 44,3 ot
‘Defo 1y V1), awt erit #) 3C=-<mDy- dam 04> mB, attum
AB>C:D (Bef 7, V.) aut erit y) nC=>mbD, ‘dun 'n-l;‘<
mB: tum vero C:D> A:B (Def. 7, V. ot'§. 4, &) -4) Si
“A:B3>C:D, adeoque ‘(Def. 7, V) pro quibnsdam numeris my
“miost nAD> mB, at nC=<mD, thib =) romw pro fumeris gui-
-buscunque  m,m simul c¥it ‘wA> = <wB, ¢t n€>=LmD,

,; -
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sdeoque nou esit 4;BG:D (Daf. 5, V.) nec #) twm ome
petest AB <C:D sut CiD>>A:B i.,e. pro nullis numeeis in-
egris p,q simal cesse. potest. pC> 4D, at pA=<gB. Nam ob
aA>mB, at nCe=<KmD (Lyp.)est. etism pnd>> pmB,.at paC
==<pmD, .aut proDz=>paC, Et ai pC>qD,. est stiam npC
vel ppCongD, sdeoque semper pmD >, aqD, vel pm> ng, ade-
ogue et pmB>aqB, unde tanid magis pnd>aqB, adsoque pA
> qB. Atque gtiam ita 2hom. Simpson dubia remota sugt.
Denique: observac Pfleideror (§§. 51—62) si sic nA=nB,
ot nC==uD), fore etiam A=B, et C=D, adeoque prout pA <
=<gB, i, a. prout pA>=<q4, foro p>==<q.adeoque et
" pC>:==<qC.i, 6, pC>==<qD), ac proinde A;B=C:DD, vel
posso Definitionem 8, V. etiam ad acquemultipla o;ﬁnium 4.
maguitudigem applicari, et nomipatim (§. 60. Nr, 1.) si fueric
A=B, C==D. esse A:iB=C:D: pariter idem valere de Defin,
T V. Vice veraa etiam, si A :B=C:D, epse simul A>—=<
B, ot C>=<D (vid. infra Prop.); sin autem A:B>C:D,
esso debare C<D, si A==<B; contra vero “esse debere A
By 8 C=2>>D [uerir, o .
- Nardmarkius autem (i Now: Act. ug. Societ. Upsals Vol.
VI Upsal, 1799. Nr, X1IJ, Lacunse in doctrina Proportionum
Euclidez animadversae expletio.) ita in hac ve versatur. - Pcst~
quam obiectionem a Thowt. Simpson factam contra Defin. 7,
V. attulie , fatetur ompino.§,3. illa ippum probandi nervum hu-
jus Definitionis prorsus esse‘incisum, frustraque ad Priacipium
Contradictionis iminodiate provocari, . ex. rationibus ab ipso
. Rob, Simson exhibitis' patere ait, "Osmuia autem, §. 4. addit,
ox propoutibnum theoria omitiere; quae ad rationes intei se
-inaequales pertinesnt , ut. Thom, -Simeon fecerit, non sine_doc-
trinae propoxtionum iactura fieri possd.. Adiicit practeroa §..5.
wmulta ctiam alia arse, ‘quae nexum. inter. multiplicium " attributa
"spactent, ot adbuo. quacti-possiat, v. & s mad=mnB, at mC
KwmD, an tum AiB>C:D,. Id vero LEuclidem omiters. : Quin
(§+ 6.) ipsam etiam Definitionem 8, V.. internae possibilisatis
_demonitratianem desiderare, . neo satis do nexu iuter sequemul-
tiplicium. proprietates cogitasse Geometras, aut. ceite pom safis
cawe sempes loquivi Jtg vo c,ipsupm Barrovium pe 284, haeo
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habere :. » Accidere potest in aliquo casu simultaneus iste de-
Lactus, excessus aut asqualitas etiam ' quantisminime proportio-
-nalibus; ast solis propostionalibus universaliter convenit.» Id

" antem (deaequalitate) falsum esse, Sienim vel semol simul mA==

nB, et mC=nD, necessario, quoties pA>=<qB, esse etiam
PC>=<qD. Pariter (§. 7.) sisempersimul mA> <nB, etmC
> <nD, foreetiamsemper simul mA=Bnet mC=uD, unde

prior conditio proprie sufficiat scopo Definitionis 5,V. Necesse

_itaque esse. (§. 8.) notarum characteristicarum in DeL. 5, V. ot

s

7,'V. obviarum partim per mutuum nexum absclutam necossi-
tatem, partim compossibilitatem independenter ab ipsis Defi-
nitionibas. demonstrare. Quod si non factum sit in Elemen-
tis Euclidis; id non . ipsius auctoris, sed sine dubio temporis,
quo plara deperdita fuerint, culpam esse. Praeterea sibi in
animo esse,” consensum quoque notionds -vel - definitionis quam
vulgo de Propottionibus in Arithmeticis afferant, cum. Eucli-
dea ex ipsis his Definitionibus ostendere. Praomittit- autem
§. 40, Lemma 4. supra ad .3, V. ipsis auctoris verbis- allatum
quiud brevitatis caussa ita exprimere liceat: Si sint quotcun-
que magnitudimes A,B,C, D.... et aliae ipsis numero aequa-
les ¢, 8,7, 8.... quac binae sumantur in eadem multiplicitate,
sit autom perturbata ipsarum multiplicitas ‘h. e. sit -
A=mBety=m3d )
B=nC-g8=ny -
C=pD-ae=pg .-
etunt ex aequo etiam aequemultiplices, sive quantiplex est A
magnitudinis D, tantiplex erit & magnitudinis 4. . Quod qui-
dems Nordmarkius. more. Geometris solemni demonstrat, ut ad
3, V. vidimus, ex nosua autem: expressione statim pater, dum
tsm, A=mnpD, .quam ¢=pnmé ==mnpd. Atque hoo quidem
Lemma .ab Esclide practermissum. esse miratyxr Nordmark.
quamvis cum 3, V. arctissimo vineulo coniungatur, et amaia
doctrinae propattionum.arcana ey referentur, praesersim, quum
in Prap. 20. 21, 22.23..1, V. semper uterque casus quantitas

-

tum ordinate et _pe}‘;hr_bqw sumtarurn ostensus sit. Huic addic -

Lemm. 2. guod ita habet: &) _-Si.duae quantitates commensu-
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' .
sabiles sint, erit 1) aligua unius multiplex sequalid alicai altel
rius muleiplici ot 2) vice versa. '$)8i autem duse. magnitu-
dines incommensurabiles sint, 1) non erit aliqua unins mult-
plex aequalis cuidam alterius multiplici et 2) vice-versa. Quo-
rum &, 1. et ope Lemm. 1. etiam @; 2. facile probatur, unde
.8) 1. 2 apagogice derivantur. His praemissis ‘sequg-th» habet
theoremata, quae primum ordine junctim afferemus. <.+ ~ .
Theor.. 1. Si vel semel acciderit, ut existente: nA=nB,
. sit etisam mC==nD, erit A:B==C:D. |

Theer. 2. Si, quando mA> <nB, sit amm,aempetrn;c
> <nD, erit -4:B==C:D.

Theoi. 3. 8i, quando mASnB, semper..etiam:sit, mC}
1D, et vicidsiim, quando. mC>nD, semper.ctiam sit mA)hB,
erit A:B=sCiD.

- Atque haec quidem ad ouendendul sutaam xllum, qui
_inter mulgiplicium symptomata in Defin. 5, V. interoddit, ne-
xum. Observat Nordinark, addi adhuc posss:. si sit AsB==C:D,
esse otiam C:D=zA:B. Quamvis enim nimiam identitatis spe-
. ciem prae: se forant Thesis et Hypothesis (unds etiam -omise-
rit) adsertum. tamen nog constituere propositionem. plane iden-
ticam, quae prae evidentia demonstrationem non admittat. Ex-
cludi enim semper debere in/Propositionibus’ ita coaversis bi-
nas adsumto contrarias hypotheses. :

Theor. 5. Si acciderit nhquando, ut sit mA—nB, sed mC .

- <nD, erit A:B>C:D.

. .Theor. 6. 8i A:B>C:D, sitque’ mA <nB, erit mC <uD.

 Theor. 1. 8i A:B>C:D, sitque mC>nD, etit mA>nB.

Theor: 8. 8i A:B>€:D, sitgne mC=nD; etit mA > nB,

- Atque haec quidem ad Defin. 7, V, portinent, et noshiuna-

-4im Theor. 7." obiectionem 'Simpsonianim' directd et-funditus

tollit.. Reliqua consensum notionis vulguris sut Atithmplicde
.cum Definitionibus Euelids ostendunt.- - - - -1 7

-Theor. 9, 8i (ex Euclidea: Deﬁnmdne) sit- AFI:BﬂCE D,

stque B ‘et 1 in aeque multas partes ‘quotcungule; utrimque -

:seorsum’ ‘aequales, ' dividantar, quaram -unagaseque in B'sit

-Gy ‘et nnaquaequo in D siesHE, ‘adeo, s GeH ipsna Bet
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D aeqmaliter metiantur; anferawur porro G ex AF, quoties
potest, . dopoc vl nihil, vel se minorem relinquat: dico,
toties auferri poste H ox CE, quoties G ex AF; ot eodem.
modo supexesse vel pihil, vel aliquam ipsa II minorem (i.
o.-¢i gquantitates AF,B, CE, D .ox Eaclidea Definitione propor-
tionales sint, proportionales sunt etiam ex vslgari notione.). +

-Thear, 40. Est conversum praecedentis..

. _Theor..11. 8i fuont AF:B>CE:D (ex Euclidea Deﬁnmo-.
ne); dabuntur aliquse tam parvae magnitudines G ot I, quae
ipsas-B: ¢t D aequaliter metiuntur, ut G abl;u ox AF quoties
‘Potest saspius in ha¢ contineri deprehenduur, quam ll in CE,
quando nempe H ¢x CE sufertur, quoties potest. (Aliter: i
© ex Enclidea, Definitione AF:B 3 CE:D, erit etiam ex vulgari .
Definitioue AF:B>.CE: D). .

.- ‘Theor./ 12, Conversym. praccedentis. .

Ut autem methodus viri acutissimi uno certe exemplo :pa-
teat, Jiceas -adponers, quam Thearematis 1. dedit demoustra~
tipnnnime JuL ol .

N Thoor

. 8i, vét semel nceulam, ut existente mA==nB, sit etiam
nlC==nD, otit -A:B=C:D. (£ 336.) .. -

»Dem, 8irit 'E, 'G illae ipsarum A, C aeque muluphcqs,
et ‘Fy H: illae!:scquemoltiplices Ipsarum B, D, quae facisnt..
Ex=Fy et Groll: sint.antem I, L ipsarum A, C utcumque ae- .
quemaultipliees; ‘et “similiter K,M ‘ipsarum B,D aequemultipli-
ces. quaclibet. 'Hisco positie, quantiplex est M ipsius D, tgn- -
tiplices npnmtur, N, 0, P, Q ipsarum E, F, G, H; et quan-
tiplex ést,.H ipsius D, tantiplices sumantur R, 8, T, U ipsac
ram I, Ky Ly-M. -Erunt ergo N, O, P, Q, ipsarum E, E, G,

H aequémnlgiplices, ot R, S, T, U ipsarum I, K, L, M. . '
jdeoque ob Ez=F, Gz=H, erit N==0, P=5Q. Prasterea erunt.(3,

V.) N ¢t Pipssram A et C.asquemultiplices, atque O et Q jpsa-
runt Bet!D.: puriterque R et T ipsarnm A et C, atque 3 et Uipsa-
ramBret D. Quiaiam Q estipsius H aequemultiplex ac M ipsius
D, atque H ipsius D tantiplex, quantiplex ost U ipsius M: erit
(Letom. 1.) Qipsite D totiplex, quotiplex ent U cinsdem P. Ergo-

et
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Q et U sequales erunt, Sed quentiplex estQ ipsins I, tantiplex
est O ipsins B, et quotuplex’ est U ipsius D, rotuplex est:$:

ipsius B: ergo O et S sunt einddem B sequemnltiplices, adeo-

que etiany aequales. Ponatur iam I>K; dico esse LD M.

Qni‘a enim'R et § sunt ipsarum I'et K zequemnultiplices, et ¥>- -

K; erit R>S, h. e R>Oh. é. R>N, Sed utriquotnm R
quam N est ipsius A magis multiplex, quam N ciusdem A ost.
Ergo etiam ‘T est ipsius C muinplicxor, quam P ciusdern.C est.

" Unde erit T>P, h.e. T>Q, seu T>U. " Sed L et'M sunt

ipsirtum T et U similes (eaedem) partes: ergo etiam LML

Sit iam I==K, dico esie T.==M. Etenim ob’ T=K, est
R=S, h. e. R=0, seu R==N. Quociréa R ‘et N'sunt ipsius
A acquemultiplices; ideoque étiam T et P ipsius C:~unde T
&P, h, e. T=Q, seu T=U. Ergo etiam L=M.: - ‘

Quodsi denique 1<K, dicb, esse L <M. Nam, ob I<K,
“erit R<S, h e. R<O, seu R<N. Ergo N est ipiius A mul-
tiplicior, quam R eiusdem A est: quocirca etisth P ®st ipsiis
C mualtiplicior quamvT. einsdem C est. Unde P> T, sew T<
P, h- e. T=Q vel T<U. Unde etiam LM,

Quum itaque ostensum sit, consistents I e=CK, esse
quoque L>=—o«M, b, e/ quando. mA>==«nB:,. etse
simu] mC>==<nD, erit A:B==C:D q.e. d.. (Aliter hae¢:de-

monstratio ita sisti porest. 5i mA==uB, et mGz=nD, erit, .
quoties pA>=—< qB, d¢Ham PpC>==«qD, audeoque (Def. 5,
V.) A:B=C:D. Nam, si mA==nB, et mCs=nD;:enit et mqA;
=nqB, et qu_.an. Itaque, 8i pAD> =4 qB, et npA)_

=< ( qA’ adooqne np>_—<mq, ctan>—‘<<m D’ adeo-

que pC>=<4gD. Unde patet, hanc demonstrationem -‘aliis. .
verbis eandem esse, quam: Pfleiderer dedit §. 34, Wrvidvri-.. o
. His praemissis, Propositiones, qnasad theotiam Propor-.

tionitm 'pértinent, semper eddem rigore ¢ vulgari Proportio-,

palium Definitione atque ex Euclidea derivari poseruat, at de-

monstrationes o vulgari Definitione petitae, si iusto rigors eas
exhibere velis, plerumque’ longiores sunt. . (CE.- Playfair. ad
Def. 8, V.) V. c. Propositio 4, V. cuiiis demonstrationem
Euclideam supra habuimus, e vulgeri Definitione ita demon-

\
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strabitor.  8i AB==C:D, erit etidm pA : qR=pC: 4D, p et g
denotantibus nameros ntegros quoscnnque; unitate haud ex<
clusa. Nam 1) quande cominensuiabiles ‘sunt magnitudines
ActBy Cet D; ob A:B=C: D (supp.) 6x vuly gavi Dqﬁm-

tione simul erunt A=BB, et C=;1) 5 adeoque el simul

pAa:EB; et pC.:PrD, ot pA—-.-. qB, &t PC_‘! gD

unde ex Vulgqu Ijeﬁmqone p.A.qB——pC qDs
2) Quodsi magnitudines A et B; C et D sint ipcommiraen-
surabiles! ex valgari Dekhinitione triusqiie rationis Exponens

. . T . L e i< T
iisdem continebitur limitibus, ita ut simub sine A> ;-B
. ¢

et <tj:1B, lc’C>r-D PYs <':‘:.1D’ v?el ﬁiaxi;pA}i:r. qB

1
ot < prv + qB, ac pC)—i qD ‘et <L qD, unde &tiam

nnonum pA qB er pC: qD Exponemes usdem respective limi-
pr P1+1

—~ et
n

continentur (Pfleiderer: Expob. ac Dilucid.
\

tibus
hbﬂ v Elem. p. 18. 19
Post generaliores has ad }ibium me observationes eas
- jani Propositiones; quas Hob, Simson huic lbro inseryir, vel
addidit, eodem erdina, 6ademque nota, dqua ipse nsus est;
desigriatas exhibebimus. Demsnstrationies tamen brevitatis
caussa symbolice sistemas: '
Est aempe apud Eob. Simsonem post Vi 6. haec
Propositieo A. ’ :
(Huc est ed ipsa Propositio, quam Baiellus Hégaveiat 6x
Euélidea theoria demonstrari posse, et quamy doctiss:  Pflei-
derdr, ut snpra potavimus, sponte ax Buclidis praecaptis fluere
osteiidit 1 i §s 61, &t it Expns ot Dﬂumd libri V4 P 5
Props V1)
8i prima ad ascundam dandsni habuerit hnbneta; quasil
iettia ad quartim; fueeitque prima-maior seohndd ; erit toitia
taidt qhartd; et si aequalis ; sequalis ; &t 4i minory niih'oi'\.-
Eudlid. Element. P, I Z

v
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Nempe, si A:B==C:D, fueritque AY»==<B, erit (V.Ax;3\)
etiam 2A>==<2B. Tum vero, ob A:Pe==C:D, ex V. Def.
5, est ‘etiam 2C>=<2D, adeoque pariter CH==<D. .

Robert. Simson observat, Propositione hac saepissime uti
Goometras, eamque in V. 25: VI 31. XL 34 XII 15, ad-
hiberi, i Theone autem eam ex Elementis sublatam esse pu-
tat, quoniam satis eviderts visa sit ei, aliisque, qui-tonfusa-
neam et indistinctam proportionalium idesm apud vulgus
receptam substituant loco accuratae idese, quae ex Definitioné
V. 5, babeatur. Nullum enim dubium esse, Eudoxunt vel
Eaclidem,  qui hao nihilo difficiliores 7 maii sc. et 9 nam
hbuius Libri demounstratione muniverit, etiam huic in Elemen- °
tis locum dedisse. Commandinum quidem eam ur V. 16.
Cor, .subjunxisse, quod vero recte’ Clavius reprehendat,
quoniam ita saltim ad qnatuor magnitudines eiusdem generis
pertinere videretur. Neque tamen lipsum Clavium aliam eius
demonsrationem dedisso, sed asseruissc, eam perspicuam esse
ex natdra proportionnm, Quo ipso occasionem dederit Borello,
Eaclidem injuste cavillandis .-

) Propositio B.

(Vulgo Corollarium V. Prop. 4. ubi vide notats.)

Si quatuor magnitudines proportionales fuerint, et inverse
proportionsles erunt. Si- A:B==C:D, erit_etiam inverss:
B:A==D:C. Sumtis enim aequemultiplis quibuscynque pri-
mae 2o tettiso nA, aC, paritetque aliis aequemultiplis qui-
_buscunque secundae et quartae 1B, 1D, erunt ex V. Def 6
quoties nAD>=<1B, etiam simul nC>==<rD, adeoque
etiam, quoties rB>=«nA, simul rD>=<nC, unde ox
V: Def. 5. ost Bi:A==D:C (vel D:C==B:A.)

(Cor. Hino consequitur, si A:C sit duplieata ratio rationis
A:B, fore CiA duplicatam rationis B:A. Erit enim (V.Def. 10.)
A:B=B:C, ndeoi;ue ex hac¢ Propositione C:B=—=B:A, und»
C:A est ratio duplicata rationis C:B, -vel mtionis B:A, Siri-
lia ostendentur de triplicata ratione eta)
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Si prima aeque raultiplex fuerit, vel oadem pars (vel,
quod addi potest, eaedem partes) secundas, atque tertia quax-
teo; erit prima ad secundam, ut tertia ad quartam: vel ut
Pfieiderer vem exprimit (Expos. ac Dilucid. Libr. V. §. 29.)
Mpgmtudmum AeB aequenuxluphceu s vel partes aeque ali-
quotae, vel et partes aeque aliquantae ad maguitudines ipsas )
AetB eaudem respective habont rationes, Nompe pAiA=s

pB:iBi - A=»€B : EA A..pB :B. Nnm, oum tam n(pa)=

(np)A, quam n(pB)..(np)B (V. 3.) erit, quouen a(pA) > =
<rA, simul o(pB)>==<1B, pront’ ap >==<r, adeoque ox

V. Dof. 5. pA:A=spB:B. Sit deinde A —E, §=F , adeoqua
: 9

th B=ql", eut per modo demonslrata qE:E==qF:T,

adeogne (Prop B) E.IE I';qI‘, i e -.A=EB Deni-
9 .

que,. quam sit %:A::g:B, erit etiam (V. 4, Cor, )
PA q , .
q
sacpius 3 Geometris msurpatur,’ et necessaria est in X, 5,
‘et X. 6. Caetorum ex ea evincitur, ut supra & Pflexdcreri
Dissertat, Promtuario Mathem, Hindenburgii inserta §§. 31.32.
ailatum fuit, quoties ex vulgari Definitione i. e. ex ea, quae
habetur in VIL Def. 20. sit A:B=C:D, essef etiam aequali-
tatem tationum ex altera Euclidea Definitione, nempe V, Def. 6.
‘Quod ipsum, ut supra vidimus, Claviusiin notis post .V.
Déf." 8. in numeris ostendit ope quarundam Propositionum
libri VIT, sc. V. Def. 5. quatenus numeris conmgruat, ex eoa
numerorum proportionalitate, quas in VII. Def. 20. babetur,
demonsurari posse. ‘ :

rB
A.—Ti :B. - Haee Propositio, ut Bob,| Simson. observat,

Pro p.‘ D.
. (Conversa antecedentis.)
Si fuerit prima ad secundam, ur tertia ad quertam,
. fueritque prima muliiplex, vel pars (vel partes) secundae;
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erit tertia eadem multiplex, velZeaedem pars (vel easdem par-
tes) quartae. .

Si enim A:B=C:D, ‘erit etiam A:qB=C:gqD, mA:B=>
mC:D, et mA:gB=mCiql} (V. 4, et V. 4, Cor. a.), unde
ex Prop. A, si A=qB, erit et C= ==qD: si mA==B,] 7?1

1 1 .
_A=~.B,_ erit mC=<D, ytl C"—:;ll): 3i mA==¢B, vel

..A"‘"qB erit mC=qD, sen C::D, Observay Rob. Simsen,

hanc Propositionem uon raro ad aliasy demonstrationes adhi-
. beri, ot mecessariam esse ad demonstrandam VI, 9. Videni
autem 3 Theons omissam esse propter yationem ad Prop. A,
memoratam, .
Prop. E.

quam Labet Iiob, Simson past V. Prop, 19,

8i gqunauor magnitudines proporLiom)gs sint, et converten:
fo proportivnales crunt, vel si A:8e=C:DD, sitque- AD> B,
-adeoque etiam (Prop, A.) C>D, erit A:A—B==C:C—D,
Nam, quum A:B=C:Dy, erit dividendo (V. 17) A —B:B
:C;D’:D, et invertendo (Pn;}), B.) B:A~B=D:C—D.
Qaare componendo (V. 18.) erit B-4+A<~B:A~B=D 4-C~—
0:C -D i e. A:A—B=C:C—D. '

Observ, Emdem demounstrationem habet Gregorii }'n nota
ad nunc locam. Caeterum haec Propositio, quae cum V., 17.
arcto mexn coliaerer, potest etiam pariter ac illa sine ope
V. 18. demonswrari (Pfleiderer, Expos. ac Dilucid, Libr., V.
P 2]

Cor. 1. Si q!laluOl magnitudines A, B, C, D proportio< °
pales sunt, et A<B, adeoqué etiam (Prop. A4.) C<D; erit
etiam invevse (Prop. B.) B: A=D:C, adeoque ex hac Propo-
sitione B:B—A-=D:D—C. .

Cor. 2. Generatim itaque, si duae magnnudmes maequl-
les A et B eandem iuvicem habeunt rationemr, quam aliae duae
inaequales C et D: erit et maior priorum duarurln ad ipsarum
differentiam, uti maior duarum: pgsteriorum ad enmxidgm dif- -
ferentiam; vel etiam inverse (Prop. B.) differentia duarum
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priovum ad erundem wmiiorem erity ut dilforemtin dverum

posteriorum -ad ipsarum maiorém. - Breviter, si A:B=C:D,

ent egiam copvertondo A:A—BazC:C—D, sou A—B:A=C—
C, vel B;B—A==D:D—C, sen B—A:Be=D—C:D,

Cor. 3. Generalivsque, si duse magnitidines innequales
eandem invicem habent ritionem, quam alise duse nmagnitu-
Adines inaeqeled: etiam alterutra prioram erit #d- fpsarum dife
foremtiam, uti potwerior homologa, seu quae priori ordine
vespondet, est ad differentigth postefioram; et inverse (V. 17,
Gor. 2 et Cor. 2, E, Plleiderer, ¥y ¢, p- 25,)

8ub fnem libii quinti Rob, Simson adhuc quatior addt
, Propesitiones; -quds nos, cum cohaereant cumh aliis-ad DeRni-
tionem rationis compositas pertimentibus, feiecimus in Excur-
suin ad.Libr, VL. ubi de .ea:Definitions agitur. . Plures prae-
‘terea Propositiones .de rationibus imter se diversis Euclidis i ine
serpreies .4t gommentatores Jibra -quinto subjungere. solent.”«
.Mnltas_varum: habet Pappus ( Collecty Mathem. Libr, VII.
‘Prop. 3—11.), quas ut Lemmata «fpalonii libris de' sectione
ratiopis et spatii praemisit. Ex Pappo. deinde Campanus,
Lommandinne, (qm expresse so ‘eas ex Collectionibus Pappi
transferre monet, immutato tamon ordine., et quibusdam -ad~
ditis detractisve) Clavius, Tacquetus, Barrovizs, Baermannas
aliique has P){opoafytiogp.; ‘huc transtulere, aliasque similes ad-
jecere., Plerique omaes tamen in s dempnstrandis pro Axiq-
mate aut Postulato sumgerunt, posse tribus magnitudinibas
datis semper , aliquam gunriam proportionslem, vel dyabus
datis tertiam proportionelem inveniri, quod ipsum pro Axio.
mate sumi baud licere supra ad Axiomata libri V, monuimul,‘
ex pro lineis rectis demum in libri VI. Propositionibus
i1 et 12, dem.onsmtur. Hauberus autem, vir doctissimus
nunc Seminarii Schonthalensis Professor in Diseertatioge
:Propositiox,m,m de Rationibus inter se diversis Demonstratio-
pes ex solis libri V., Elementorum Definitionibus ac Propce
sitionibus 'de&ucue Tqbingl 1793.« sine ope illins Postulati
¢dy demonstravit, ita ut primum Propositiones ad duas vel

1
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plures rationes inter se diversas aniversim pertinentes stabiliret,.
ot deinde ad eos casus progrederetur, quibus omnes omniara
rationum termini sunt eiusdem generis.  Ita autem rém expe-
dit Hauberus. Praewittit §§. 2 —4. Lemmata, guorum pars
cum Axiomatibus ad Librum V. supra allatis consentit. Nempe
§. 2. 81 A==B, erit etiam mA==mB, et wice versa: contrs,
si A>B, etigm mA>mB, et “rice versa. . §..3. S8i A==B,

et m>u, erit mA>nB., Conua, si mA>nB, eitmda,

at, si mA==aB, erit m==n, . §. 4. a.(mA)=m.(nA), Deinde
sequentes Propositiones, earymque demonstrationes exhihet,
quas consentiente amicistimo auctore hic denuo. sistimus.
Propositio a. (Hauberi Prop. 1.. Diss, §. b. apnd Paypnm

VII. 1. apud Claviem V. 26:) ° :

Si quatuor maguitudinum A, B, C, D prims A ad secun-
dam ‘B maiorem rationem habet quam tertia C 4d quartam D
inverse fecunda B ad. primam A minorem ‘rationem habebit,

.quam quarta D ad tertiam Q. Breviter, si-AB>€:D, jetit
‘B:A<D:iG; seu D:CD>B:A.  Demonstratio. Ob A:B>C:D

(supp.) sumi poterunt (V. Def..7.) mA, mG, ¢t nB, uD ita,
ut mA>aB, et mC=x<nD. Quodsi fuerit mC<nD, vel
I;D>mC, cum sit nB<mA, constabit propositum ex V.
Def. 7, : o :

Sin- autem sit mC==nD: ‘quoniam feést mA>nB, ‘sit
nB4-E==mA, et 1) E==> A, quibus subductis, erit nB==
<fm—1)A: et, cum nD==mG (supp.) »>(m-—1)C, rursus per
V. Defi 1. constat propositum. 'Tam, #i 2) sit E<A, fiat
aliquod multiplum B, velut tE> A (V. Def. 4.). Tum, quia
nB-LE==mA, erit etiam (V. Ax. 1.) x(nB~+E) i. e. (V. 1.)

‘roBerE=rmA , unde, Jamtis rE> A, erit mB<(rm—1)A.

Sed, 'quia aD=mC, erit et mD....rmC)(rm—l)C Unde

~ex V. Def. 1. constat propoutum

Cor. (Hauber, 5 6. apud Claviam Schol. ad V. 26.)
Pantel, si A:BLC: D erit etiam D: C<B A, sen B: A>D :C.
Tuam enim est CtD> A:B.” Omnino wutem, si ea ratio, qui
altera est maior, ex V. Def. 7. hac ipsi minor dicatux, facile,

de
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quae de maiaribus - rationibue traduntur, ad- minores applican-
* tur, si transpoditis tationibul oa, qua- altera minor est, majorx
ponatur. - - .

. .Propositio b, (Huubar §. 7.) .

Si sex mngmtudmum A, B, C,D, E; I sit A ’B>C Dy

et C:DBEE, erit ot A:B>EF.
/. Demonstr. Cum sit- A:B>C:D, et C:D>E:F, sit ex
V. Def.-7. mA>nB, mC=<nD; et pC>qD, pE=<qF,
designantibus m, n, p, q semper numeros integros: eric
quogue (V. Ax. L) pmCa=<pnD, mpC>mqD, seu pnD==
> pmC, pmC>mqD, bincque pnD>mqD, er pn>mgq, ac
proinde etiam pnB> mqB: ocumque sit mA>nB, itaque et
pmA> pnB, erit i fortiori pmA>mgB, seu mpA>mgB, et
pA>qB: et, 'quia practerea est pE==<gF, per V. Def. 7,
.constat propoutum.

Scholion. (Hauber. §. 8.). Hanc Propositiortem qmdim
editores Elementorum V. 13. pro corollario subiunxe-
runt, et Clavius quidem expresse addens in Schol. ad V. 13,
eoden modo eam demonstrari posse, quo V. 13. ipsa demon-
sﬁatn sit: quod non ita se habet.

Ptopou o. (Hauber. §i 10, Pfleiderer. in Promt, Muthom

. Lips. 1798. §. 60, Nr. 2,3.) .

Quatuor magnitudinum A, B, G, D si A=B, et CLD,
vel si ABB, et C=<D, terit A:B>C:D, seu invéne
(Prop, a.) B:A<D:C. :

Demonsurationi praemissa est apud Hauberum §. 9. ea
Propositio, quam supra ex Promt. Lips. §: 60, Ne. 1. attulie
mus, quamque Lemma ad c. vocabimus, nempe si A==B,
C=D, este A:Bz==C:D: Tum vero} Haaberus ita pergits
1) Si A=B; G<LD, sit C4-E=D; erit ex modo dictis A:B
=C-E:D, camque sit C4E:D>C:D (V. &) erit etiam
A:B>C:D (V. 13.). 2) Hiuc etiam, si A>B, C==D, seu
D=GC, et B<A, arit D:C>B:A, seu (Prop. a.) A:D>C:D,
quae est Pappi VII. 10. 3) Si AD>B, et C<D, sit A=B
“~E, C4-F==D; eiit A:B>A:BE (V. 8.) et A:B-E=C
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+l":b ex Lemm. ad initiam Demonstrationis allato, ac proind¢
A:B> CF:D (V. ‘13.): guouumqm CH-F:D>»C:b (V. 8.);
+ etiam AB>C.D (Prop. b.). Eit haec Pappi VIL 11. -

Prop. 4. (Hauber. §. 11. Pflsiderers in Promt. Mathem.
. Lips. 1798. §. 62.)

Sx A: B>CD, erit C<D si A== B, et erit A>B,
si C._>D.

Dem:' 1) Si A:B>C:D, idtque A=—..<B, teu B=> A,
erit B:B=>A:B (V. 7. 8.) quare B:B>C: D (V. 13. et
Prop. b.): Sed, tum sit B:B==D:D (Lemm: ad c.), erit D:D
>C:D (V. 13.) s proinde D> C, seu CLD (V. 10.).

2) Si A:BS>C:D, aique C=a>D, erit C:D=>D:D
(V. T. 8) hincque A:iB>D:D (V. 13. et Prop, b.),
8¢d quia D:D=B:B (Lemm ad c.), erit et A=B>B:B (V3.
as proinde A>B (Vi 10.)

Prop. e. (Hauber, §. 12.) ‘

8i A:B>C:D ! erit etiam mA:mB> C:D, et A:B>nCnD,

ot MA: mB>nC nD; ac vieissim denotanubus m, n pume
ros lntegros quoscunque;

Dem. 1) Cum sit mA: mB=A:B '(V 159, si sit A: B>
C:0), erit etisam mA:mB>C:D (V. 13,): paritetque, si sit
mA:mB>»C:D, etiam A:B>C:D (V. 13.). : .

< 2) Sic et, quum sit nCiuD=C:D (V 25.) st ririus
A:B>C:D, erit quique ABNnCiD (V. 13.): i vero
- A:B>nuCinD, pariter A:B>C:D (V. 13.)s

3) Denique, si A:B>C:D, eiit maymB>C:D per modo
demousrata nr. 1. azdeoque et mMAmB>nCinD per demon-
strata v, 2, Vioissimi, si mA:mB>uCmD, orit et A:B>nC:.
uD (nvs 1), atque hinc A:B>C:D (at: 2.) '

" Cor, 1. (Hauber. 5 13.) Hine etiaim, si A B>C D, erit

A:B

11 . |

~Ai-T . . _

> >§¢=%P,t,:qge, E,Ast-B> c_: Di

Pals ‘ . E.C: =D
=N n

mm ) 1
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Col 2, (llnubcr §. 14.). Atque etism, si rovss A.B>CD

. "C:—-D EA.. ! B
. L m :
ervit mA:mB> ot >nCinD-

Icip Pau.Py
n n m m

Prop. f. (Hauber. §. 15.)

Si A:B>C:D; erit etitm mA:B>mC:D, ot AmB>CinD,
st mA:nB>mCinD, m et n deuotantibus mumeios integros
quoscunque,

Dem. Si ob A:B>C:D (supp,) sit pA>g¢B, pC=<g¢D
(V.Def. 1) etiam (V. Ax. 3.) eritm.pA> mqB ; mpC=mgD,
n.pA>ngB; npC=<n.qD,
) mnpA>mngB; mnpC=<mnqD,
set p(mA)>m.qB; p(mC)=<m4qD
n.pA > q.(nB); n.pC:( q(aD)
np{mA) >mq(nB); np(mC)=<mq(nD),
et cum aequemultiplices magnitudinum paA, pC: qB, qD
sint ipsarum quoque magnitudinum A, C; B, D, paritergue-
aequemultiplices magnitudioum p(mA), p{mC); q(aB), -
g(uD) sint ipsarum mA, mC, nB, nD acquemultiplices
(V. 3.), per V. Def. 7. constar propesitum.

)

Prop. g. (Ei'au“r.' §. 16.)

Vicissim, si A:B>C:D sen si mA:B>mC:D,
I " AL € -
erit etiam —:By» _:D vel AwmB> CaD
, m " m o E
et A:B~>:C]:— vol mA:nB>mCnD
n -
o ABLCD it atiam A:B>CD

man” m'n

Euclid. Element, P, IL Aa
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Dem. Ob mA:B>mC:D; A:nB>C:inD, mA:aB> mCinD
(supp.), fis (V. Def. 1.) p(mA)>gB,  p(mC)=<«qD
PA >q(nB), pC=<q(ub)
p(mA)> q(uB), p(mC)=< qnD)
sive (V. 3.) (pm)A>qB, (Pm)c=<9D
pA>(qn)B, =<(qgn)D
{(pm)A> (qu)B, (pm)C._<(qu)D
proinde V. Def. 7. erit A;B»C:D.

Cor. 1. (Hauber. §. 11.). Hinc et per Prop. £., s A:B

‘

B D
1 P 1
>C:D,en't£-lA‘ B> al \
dg 3
n n
A c
et 9 i q
HA .nB>mC 'uD'

Cor, 2. (Hauber §. 18.). Iterﬁque

’ .

B In 1, 1c
n . n m m

\ mA; * >mC: et »:IIB> :nD.
ip ip »®a Pc

n n m m

Prop. h. (Hauber. §. 19. Pappi Prop. VII. 3. coll. VIL &
apud Clavium V. 28}
§i A:B>C:D, erit componendo A<-B:B>>C--D:D.
Dem, Sit mA>uB, mC=<nD (supp. et V. Def. 7.),
et additis mB, mD, erit mA—+mB> nB-}mB , mCHmD=<
nD--mD, cumque

N

[
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(V. 1) sit mA+-mB=m(A=+B), mC+4mD=m(C-D), ac
(V. 2.), nB4-mB=(n-}m)B, nD+4-mD==(n~}-m)D, et proinde
n(A4-B)> (n-}-m)B, m(C—i—D)"( (u+m)D, per

V. Del. 1. constat propositum.

Cor, 1. (Hauber. §. 20.) Aliter haec Propositio sic expri-
metur: Si differentia duarum magnitadinum ad earum mino-
rem in maiori ratione est, quam differentia duarum aliarum
ad harum minorem; etiam maior priorum ad ipsarum miine-
rem in maiori ratione erit, quam maior posteriorum ad mino-
rem. Nam si A—B:B> C-D D erit A—B+B B> C—D<-D:D
hoc est A:B>» C:D.

Cor. 2. Haubsr. §. 21.) Eodem suppositc, gquod in

Prop, h., summa duaram prioruin ad ®arum yﬁol‘ém in mi-
' nori ratione erit, quam summa posteriorum ad tertiam." Nam,
i A:B>C:D, inverse erit (Prop. a.) B:A<D:C, adeogue
A—4+B:A < CH4-D:C (Prop. h.), seu A:A-+B < C:C~}D (Prop a.)

Prop. i. (Hauber. §. 22. Clav. V. 29.)

Si A:B>.C:D, et C>D, ac proinde etiam A>B (Prop. d.),
erit etiam dividendo A—B:B>C—D:D, seu inverse B:A—B<
D:C—~D.

“Dem. Sit mA>nB;, mC=<nD (snpp. et V. Def. 7.);
tum (V. dx. 3.) quia D<LC, erit aD <u€, proinde ex aequo
vel a fortiori mC<nC, ilaque m<n, et nB>mB, nD>mD.
lam, demtis mB, mD, eut mA—mB>5B—mB, mC—mD=
<nD-—mD, cumque
per V. 5. mA—mB=m(A~B), mC—mD=m{C—D)
ac per V. 6. nB—mB==(n~m)B, nD—mD=(n —m)D;

erit m(A—B)> (n—m)B, m(C—D)=<(n—m)D.
Quodsi n—m, qui est numerus integer; sit >4, propositum
constat ex V. Del. 7, si vero n—m==1, erit 2m{A—B)> 2B,
2m(C—D)=< 2, quoniamque aequemultiplices- magnitudi-
num m{A~B), m(C—~D) sunt ipsarum A—~B, C—D aeque-
‘multiplices (V. 5.), rursus per V. Def. 7. constat proposisum.

¢
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Coroll. (Hauber. §. 23.) \Qnod quidem sic quoque expri«

mi potest: Si summa dusrum magaitudinam ad earum alte-
ram maiorem rationem habet, quam summa duarum aliarum
ad harum alteram; ad’cam priorum, quae terminam conse-
quentem ratiodis maioris constituit, etiam altera ipsarum ma-
jorem rationem habebit, quam altera posteiorum ad eam ha-
rum, quae est terminus consequens rationis minoris. Quippe
" s A4B:B>C+4D:D; ‘

‘et A<~B—B:B> C+D—D:D

i.e. A;B>C:D

Prop. k. (Hauber. §. 24. Pappi VII. 6. Clav. V. 30.). _

§i A:B>C:D, et C>D, ac proinde *(Prap. d.) AD>B,
erit convertendo A:A—B<C:C—=D, scu inverse A—B:A>
C—D:C. " ’

Dem. Ob A:B>C:D (supp.), erit dividendo (Prop. i) -
A—B:B>»C~D:D, ac proinde A—~B-B:A—B <C—D+D c-Db
(Prop. h. Cor. 2.) i. e. A:A=-B<C:C— D, sew -

A—B:A> C~D:C (Prop. a.)e

Cor. 1, (Hawber. §. 25.) Sive etiam: si summa daarum
magnitudinum ad earum unam maiorem rationem haber, quam
summa duaram aliarum ad harum unam; summa priorum ad
carum alteram minorem rationem habebit, quam sumwma po-
.uoriotum\ad harum alteram. Etenim, si

A4-B:B>C+D:D

erit A<-B : A4-B—B <C+4D: C+D-D

i e AB:A<C-D:C.
Quod etiam consequitur ex Prop. i. Cor. et Pm'op. h. Cor. 2.
' Corp. 2. (Haubei. §. 26.) Genetatim, si quatuor magni-
tudinum, quarum prior ad secundam maiorem rationem Labet,
quam tertiz ad quartam, tertia maior fuerit quam quarta,
adeoque (Prop. d.) etiam prima maior quam secunda; diffe-
zentia priorum ad eartm alterutram maijorem rationem habe-
bit, quam differentia postenotum ad harum alterutram, quae
pimirum €i, quae im maiori ratione assumia erat, ordime re-
spondet.
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Cor. 3. (Hauber. §. 21.). Pariter, si differentia duarum
magoitudinum ad earum minorem habet rationem maiorem,
quam differentia duarum alisrum ad harum minorem, priorum
quoque differentia ad easrum maiorem in maiori ratione erit
quam differentia posteriorum ad ipsarum maiorem. '
Si enim A—B:B>C—~D:D

erit A-—-B:A—B-i—B)C——D C—D+D (Prop. h. Cors 2)

i. es A=B:A»C—D:C.

Quod etiam consequitur ex Plop. h, Cor. 1. et Prop. k.

Prop. 1. (Hauber. §. 28.)
S; A:B>C:D,, et B>>A adeoque (Prop. d.) D> C\, orit

‘B; B—A>C; :D—C et inverse.

Dem. Cum sit A:B>C:D (aupP.), sen
D:C>B:A (Prop. a.) et B>A (supp)
dividendo erit D—C:C>B—A:A (Prop. i.), atque etiam
" D—C:D>B—-A:B (Prop. k.)
unde pariter (Prop. 2) A:B—A>C:D—C
. et BB—ADD:D—C,

Cor. 1. (Hauber. §. 29.) Si duarum magnitudinum dxﬂ'e-
rentia ad earum maiorem in maiori ratione est, quam duarum
aliarum differentia ad harum maiorem; priorum quoque maior
ad ipsarum minorem in maioti ratione erit, quam posteriorum
maior ad harum minorem. Nam, si ‘

A—B:A>C—D:C
est A:A—(A—B)>>C:C—(C—D) Prop L
i. e. A:B>C:D.

Cor. 2. (Hauber, §.30.) Item, eodem supposito, quod in
Cor. praeced. paviter differentia priorum ad ipsaram minorem
* in maiori ratione erit, quam differentia posteriorum ad harum
minorem. Si enim

A=B:ASC~DC
est A—B:A— —(A=B)>C~D:C~(C—D) Prop. I
i e A=BBSC—D:D -
quod et consequitur ex Cor. 1. et Prop. i
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Prop. m. (Hagber. §. 31. Clav. V. 31. cum Schol.).
Si vel A:B=D:E vel AB/DE vel am A:B>SD:E
et B:CSEF et B: C—-—EF quam B:C>ET

ex aequo etiam erit A.C>D.I‘

Dem. 1) 8i A:B=D:E et B:C>E:F, sit mB>nC,
mE=gnF (V. Def. 7). Tnm, quia uC<mB erit
AmnC>A:mB (V. 8.), et, cum ob A:B=D:E (supp.) sit
A:mB=D:mE(V.4.), etiam A:nC >D:mE (V. 13.), quoniamque
mE=<nF, erit ct D:mE= D:nl (V. 7. 8.), ac proinde
A:inC®D:F (V. 13. et Prop. b.), itaque A:C>D:F (Prop-e.).

2) 8i ABSD:E, et B:C=ET, inverse (V. b et Prop a.)

erit C:B=F:E
et B.A<E.D
jgitur ex aequo per demonstrata nr. 1. C:A<F:D sen inverse
- (Prop. a.) A:C>D:TF.

3) Si tam A:B>D:E, quam B:C>E:F, sit mA>nB,
mD=LnE, et pp>qC, pE=<ql (V. Def. 7.) erit et
pmA > pnB, pmD= < pnE, npB > nqC, npE= < ngF
. seu pmA>pnB, et puB>nqC, pariterque
pmD=<pnE, et pnE=<nqF: itaque hinc pmA>nqC,
pmD=<ngF. Quare, cum aequemultiplices magnitudinum
mA, mD, qC, qF sint ipsarum etiam A, D, C, F aeque-
multiplices (V. 3.), proposicum per V. Def. 7. constat.

(Hine sbquens deduci potest Corollarium : Rationum inter
se diversarum duplicatae (triplicatae etc.) etiam inter s¢ di-
versac sunt, et maioris quidem maior. Nempe, sit v. gr.
A:B=B:C, et P:Q=Q:R, sitque A;B>P:Q, ct mA>ull,
mP—«¢nQ. Iam, quoties mA>nB, erit ¢ mB>»nC,
et quoties mP—=<nQ, erit' et mQ=<nR (V. Def. 7)
itaque ecrunt simnl mB >nC, et mQ=<nR, adeo-
que (V. Def. 7.) B:C>Q:R; unde ex ‘hac Propositione m,
‘ervit A:C>P:R.  Cf observ, ad V. Def. 10, 11. Atque hinc
porro facile coll. Cor. ad V. 22. per indirectum demonstrabi-
tur, rationum earundem inter se subduplicatas (subtriplicatas etc.)
pariter inter se esse easdom, diversarum diversas.)

t

v
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Prop. n. (Hauber. §. 3. Clav. V. 32. cum Schol.)
Si vel A:B=E:F, vel A:B>E:F, vel tam A:BD>E:F
et B:C>D:E et B:C=D:E quam B:C>D:E

erit etiam ex aequd perturbate A:C> DiT,

Dem. 1) Si A:B=E:I' et B:C>D:E, sit mB>nC, mD=x
<nE (V. Def. 1), et erit nE:mF=>mD:mF (V. 7 et 8.)
et, quia ob A:B="E:F (supp.) etiam nA:mBz=nE:mF (V. 4.),
erit et nA:mB=>mD:mF (V. 11. 13.). Sed, cum sit
mB>nC, est uA:nC>mD:ml (V. 13, et Prop, b.), unde
A:C>D: T (Prop. e.). L

2. Si AiAB>E:T, et B:C=D:E, erit inverse

_ GC:B=E:D (V. Cor. 4. vel Pro{p.'B-)
et B:A<I:E (Prop. a.) _ -

itaque per demonstrata nr. 1, C:A<F:D; seu inverse A:C>
D:F (Prop. a) |

3. 8i A:B>E:F, et B:C>D:L, sit mA>nB, mE=<nF,
et pB>qC, pD=<qE (V. Del. 1.), igitur et pmA> puB,
npB, seu pnB>nqC, pariterque qmE=<quF, mpD sen
pmD=<mqE seu gqmE, atque hine pmA>nqC, pmD=
<nqF, et, quoniam magaitudinum mA, mD; qC, qF aeque-
.. multiplices :psarum quoque A, D; C, F sunt (V. 3), exit

per V. Defin. 7. A:C>D:F. .
Prop. o, (Hauber. §. 33.)
Si A:B=>C:D, et E:B>F:D, erit A~E:B> C+4-F:D.
Dem. 1) Si A:B=C:D et E:B>F:D, sive inverse
B:E<D:F (Prop. a.), ex aequo erit (Prop.m,)
. A:ELC:F, itaque A~E:A> C~-F:C (Cox
2. Prop. h.) ety cum sit A:B=C:D (supp.), ex aequo otiam
(Prop. m\) A-+E:B> C--F:D.

2) 8i A:B>C:D, et E:B>I:D, sitmA>nB, mC <nD’,
et pE> qD, pIF=<« qD, ecrit etiam pmA > pnB, '
pmC=<pnD, ot mpE, seu pmE > mqB, mpF seu
pmF=< mqD, ergo etiam pmA<pmE > pnB--mqB,
pmC-pmF =< pnD - mgD, seu (V.. 3, V.1.,V.2)
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pm(A=~}-E)> (pn—+mq)B, pariterque
p(C-T) =< (pn-+mq)D, unde et
A=E:B>C~4F:D per V, Def. 7.
, Coroll, (Hanber. §. 34.) Sive etiam, si
" A:B=>C:D
et E—A:B>»TF—CD

erit A=4=E—A:B> C4F—C:D
i.ee. E:B>F:D.
Prop. p. ‘(Hauber. §. 35.)
Si A: B=«C:D, et B:B>I:D, e&rit CH>F, 8i ASE, et
A<E, si C<LF.
Dem. Nam, ob A:B=<C:D, et E:B>F:D (snpp)
B:E <D:F-(Prop. a.)

erit ‘otiam ex aequo A:E<C:F (Prop. m.)
seu E:A>T:C (Prop. a.) -
unde per Prop. d. constat propositum.

Prop. q. (Haubsr, §. 36.)
Si AilB=<C:D, et E:B>F:D, erit
A—E:B<C—F:D, siB>E, acproinde (Prop.b.) C>T,
sed E—AB>F—CiD, siC<F ., , . . . . .  A<E.,
Dem. 1) Siest A:B=<C:D, ot EB>T: D, et ASE,
linversa erit B: E <D F (Prop. a)

'

iguur ex aequo A:E < C:F (Prop. m.)
. et quia ADE, A—E:ALC—F:C (Prop. k)
quoniamque A:Bz==<C: D' (supp.) \
etiam ‘ex aeqao A=E:B<T~F:D (Prop, m,)
9) Si est EB>F:D, et A:B=<C:D, atque D<F,'
erit inverse B:A==>D:C (Prop. B et a.) S

quare ex aeguo E:AXI:C (Prop. m.),
"t hinc E~A:E»F—CF (Prop. i.) quia C<F,
cumqus sit E:B>F:D (supp.)
" ex aequo etisn D—A:B=F—C:D (Prop. m.)
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Cord (Hauber. §. 31.) Quod quidem etiam sic oxpnml potest
Si est AE:B=<CHF:D
et A;BE>C:D i '

erit ot E:B < F:D.
Sed, of A:B=<LC:D
‘et AeE:B> CF:D
erit.et E:B> F:D.
Cor. 2. (Hauber. §. 38.) Hino etiam, si
A-EBLC—F:D
et A'B::( C:D

crit A—(A-ExB<C—(C-F)D (Prop. q. or. i.)
teua E:B<LF:D. :
‘ _ © Ety, st A;B> C:D
arique A—E:B=<C~I:D

etit A—~(A—E):B>C—(C—FXD (Prop. q. nr.2,)
hoc eu_E:B}l":D.

- Prop. ¥, (Hauber. §. 39.)
8i A:B>C:D, tumsiC> D, ergoet kProp.'d:) A>B, eris
A4-B:A~B<CH-D:C~D: et, si A<B, ergo et (Prop. di)
C<D, ent A-+B:B—-A> C4-D:D-C.
Dem. Ob A:B>C:D (supp.)
1) erit A4 BiA<C+HD:C (Cor.'2 Prop. b.)
ety i C>D, convertendo A;:A—B < C:C—~D (Prop. k.)
iuare ex aequo A~-B:A—B < C-f-D:C—D (Prop,m.)
" 2) erit quoque A--B:B>C-D:0 (Prop. h.),
ety si AXB, B:B=—A>D:D-~C (Prop. 1)
unde rursus ex aeqno A-+B:B=~A> C4-D:D-C (Prop. m.)

Pxop s. (Hauber. §. 90.)

Vicissim, si A=B:A—B> C4-D:C~D
erit AiBC:D

Euclid. Element. P, Ik Bb
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Dem: Nam, ob A+4-B:A—B<C+-D:C~D (supp.)
es; A4-BfoA—B:A~-B—(A—B) < C~}DupC~D:CoFD
~(C—D) (Prop. r.) hoc est 2A12B<2C2D
¢t proinde A:B<C:D (Prop. e.)

Et hactenus quidem de magnitudinibus universim sermo
fuit, sive ea, quas ad duas diversas rationes pertinent, inter
se einsdem, sive diversi generis fuerint, Iam vero tramsit
auctor ad magnitudines homogeneas. '

Prop, t. (Hauber. §. 41.) Conl. Prop, c, -
8i quatuor homogenearum magnitudinum A, B, C, D sit
A=C, ¢t BKD, vel, si ADC, et B=¢D, erit
A:B>C:D. R
Dem, 1) Si A==C, e« B> D,
erit A:B> A:D (V. 8)
ot A:D=C:D (V. 7.)
ac proinde A:B > C:D (V. 13.)
2) SiA>C, et B=<D,
ferit A:B>C:D (V.8) -
et C:BF=> C:D (V. 78)

itaque et A.B> C:D (V. 13. et Prop. b))

Prop. u. (Hauber. §, 12.)
Vicissim, si A:BL>C:D, et B<D, ti A=<C, ot
ALC, s B=>D. .
" . Dem1) Si A=<C, erit
C:B==>A:B (V. 1.-68.)’
ot cum sit A:B>C:D (supp.) .
etiam C:B> G:D (V. 13 et Prop. b.)
_ proindeque BLD (V. 10.)
2) 'Si B=>D, erit C:D=>C:B (V. 7. 8)
- - quare, cum sit A:B > C:D (supp.)

etit et A:B> C:B (V. 13 ot Prop. b.)
itaque A > C (V. 10.)

L}
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Prop. v. (Hasber. §, 43, Pappi VII. Prop.5. apud Clav,V.27.)
8i AtB>C:D, erit et glterne A:C>B:D, seu inverse
C:A=D:B, :

- Dem, Sit mA>nB, et mConD (supp. ot V, Def. 7.)

erit igitur mA:mC>nB:nD (Propl.x:;)
et hinc A:C>B:D (Prop, e.)
Prop. w. (Hauber. §. 44.)

8 AB>CD, erir A4ECHD] 2,

Dcm. Ob A:B>C:D (supp. ) erit

1) 'cor'nponendo A—FB:B>C+D:_D (Prop. h.)

et alterne A=+B:C~+-D> B:D (Prop. v.)

2) erit etiam A-+B:A <C—D:C (Cor, 2. Prop. h.)
et rursus alterne A-I-B:C-{-D <A:C (Prop. v.)
Cor. 1. (Hauber. §.45. Pappi VII.8.) Pariter, si A:B>C: Al
Zi ]I:: Nam, ob A:B> G;D {supp,)
erit alterne A:C>B:D (Prop. v.) et hinc

A--C:B—4-D g Zi‘; (Prop, w.)

Cor. 2. Iaeqgualium dusram magnitudinum maior ad
minorem in maiori ratione est, quam summa maioris et cuius-
cungne tcrtiae ad summam minoris et eiusdem tertiae,

Nam, si ATB, est A:C>B:C (V. 8.), ideoque

A+4-C:B4C<A:B (Prop. w.), seu A:B»A--C:B~-C,

Prop. x, (Hauber. 5 47)
S ABSCD, e c>n, itaque (Prop. d,) A> B, erit

<AC

etit et A+C=B+D§

A—=B:C—D> g B_D; sed si B> A, adeoque (Prop. d.)

D>C, erit B_Am_cggg g

Dem. Propter A:B > C:D (supp.)
< 1) 58 C>D, erit A=B:ADC—D:C (Prop. k.)
ot A~B:B>C—D:D (Prop.-i.)

.
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proinde etiam slterue A—B:C—~D>A:C
et A—~B:C—D>B:D (Prop. v,)"
2) d B)A, erit B—A: A<D-C.C
pariterque A—A:B<D—C:D (Prop. L)
unde iterum alterne B—A:D~C<A:C
et B—A:D—C<B:D (Prop. v.)
Cor, 1, (Hauber. §.48. Pappi VII.9. Clav. V.33.) Si A:B
>C:D, et fuerit B> D, adeoque (Prop. u.) A>C, erit A-C:

A:B '
B—D) { c:p’ sin satem A<LC, ac proinde (Prop.u.) B<D,
etit C—A: D—B<g

Nam, ob A: B>C D (supp.), erit alterne (Prop. o)
A:C>B:D, sique binc, si B>D, erit

. A—~C:3—D> { éfﬁ ; sin autem A<C,

C—A:D-BL g A:B Prop. x,

Cor. 2. Insequaliom dnuum magnitudinum maior ad mi-
eorem in minori ratione est, quam excessus maioris super ter-
tiam quamcunque ed' excessum minoris super eandem, mino-
rem nimirum ambabus; in maiori vero, quam excessus tertise
. cuiuscunque, quae sit ambabus maior, super maiorem, ad ex-
ostsum eiusders super minorem.

Etenim, si A> B, est A:C>B:C (V. 8,)

. et proinde A—~C:B—C>A:B, si C<B
ot C—A:C—~B<A:B, si C>A (Prop.x.)
<£A—-C:B—C
sen A:Bg >C—A:C—-B
Prop. y. (Hauber. §. 50. Clav. V, 34.)

8i A:B>C:D, et C:D>EFF etc. erit summs omnium
'riorum A C4-E = otc, ad summam omnium posteriorm
B--D-~F~4~ oto. in maiori ratione, quam postrema E priorum
. ad posremam F posteriornm: in minori sutem, qdam prima
A priorum ad primam B posteriorum; et denique in maiori
quem summa priorum CefE~j~ etc. omuium oxcepta prima A,
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ad summam postenouxm D+F+ etc. omninm, exoépta ha.
rum prima B,
Dem. Ob A:B>C:D (supp.) .
‘o8t A--C:B--D*5C:D et X A:B (Cor. 1. Prop. v.)
Quoniam autem C:D>EF (supp.), erit etiam *
AuC:B~~D>E:F (Prop. b.) .
atque hine A~C~-E:B4-D-RFSE:F, sed <A-4-C:Bef=D
(Cor. 1. Pr, £) Unda porro ob A~-C:B-D<CA:B per demou-

srata evit A~-C—AF:B~+-D4F <A:B (Prop. b.)

atque hinc A~4~C—E:B~+4-D~}-[ > C~E:DefuF
(Cor. 1. Prop.)

Prop. z. (Haaber. §.51.)

8i A:B>C:D, et B>D, patiterque C>D, et proinde
(Prop. d. et Prop, u.) etism A>B, et A>C: summa maxi-
mae et minimae A~+D maior esr, quam summa duarum reli-
quarum B+C.

Dem, Ob A:B>C:D, et C>D (supp.)

dividendo est A—B:B>C—D:D (Prop. i.)
guoniamgue B> D (supp.) etiam A—B>C—D (Prop. u.)

et, addito utrimque B--D

A+D>B--C.
Prop. . {Hauber. §. 52. Puppi VII. 16.) .
8i sint quatuor numeri vel lineae A, B, C, D, ita, ut

A:B>C:D; erit productum vel rectangulum exiremorum ma-

. ins, quam’productum aut rectangulnm mediorum , et vicis-

¢im. (Hano Propositionem, quamvis iam suppomat Proposi-

tiones aliqnas libri VI. vel VIL,” gtae tamen independenter

ab ea demonstrantur, propter nexum cum praecedentibus, no.

duimus 3 reliquis Hauberianis saeparare, et suo demum loco
ponere; cui facile eam restituet lector intelligens).

Dem. 1) Quoniam A:B>>C:D (supp.)
‘ et A:B=AXC:B¥C (VIL17iVIL18. VL 1.

eric etiam AXC: B)(C}C D (V. 13.)
et gnia ursns GD==AXC:AXD (Vll 17 VIL 15, VL. 1, )
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edam AWC:BXC>ANC:AXD (V. 18.)
et hine BXC<AXD (V. 10.) sey

: AXD>»BXC.

) 8i AXD>BXC, pariter erit
AXCBYXC>AXCAXD (V. 8)

ot ob AXC:BXC=A:B (VI, 17 VII, 18, VI 1)

AB>AXCAXD (V. 13.): |
" et, quia rursus AXC-A+D=C:D (VIl' 17, VII.18. VI,1.)

pauter A:B>C: D (V. 13)
Cor. (Hauber, §, 53.). Preinde, si A:B>B:C, denotan-
tibus rursas A, B, C numeros, vel lineas,

ut AXC>B2. vel Bq et vicissim,
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ELEMENTORUM
L. VI. et maxime ad VI. Def. 5.

- L Haec Definitio in Edictione Oxonienst ita habet:
Aoyos ix Aoymy avyxeiodus, orav di Tay Adywv mylixiryres &g’
favrds molie miwowodsivar mowior Twd. Editio Basileensis
legit: zivds.  Theon seculi post C.N. quarti scriptor in Coms
mentar. in Ptolomaei Almagestum (Ilrodsudsov peydlys avv-
cafeos pifh. 1y, Ocavos A'Néfavdpdns Es zo dvrd vmopvnudroy
£s82, s Basil. 1538 p. 61. post. ambigunm illud et vagim
s addit myledzyre Adyov. Et Scholion Anonymi in Edit
Elementor, Basileensi ps 67, pro mivd substituit doydv. Euto-
oius in locum Archimedis (Aoppuidovs d cwldueve,  usrd
sy Bvroxiov "Aoxalovitov Smopvyudtwy iisdem verbis hane
Definitionem habet, ut nuuc legitur in Edit. Oxon, Plerique

- Commentatores, ut Clavius, Tartalea, David Gregorius aliis
que vocem mpldrys vertunt: quantitasy, vel, ut ipsi vocem:
quaatitas interpretantur: rationum denominator vel exponens.
Woallisius (Opera Mathem., Toou IL p. 665 sqq.) myphexorye
interpretatur:- gnantuplicitas, quam exponi ait per exponens
tem rationis. (‘l’fleidcrer. in 8chol. in librs VI. Elem. P. IV,
& quibus excerpta sunt, quae in hoc Excursu habentur §.200.
not. 7, 8. 9 coll. §. 202 not. 15.), . ,

§. 2. Verum enim vero, ut Rob. Simson oBservat, hu-
ius Definitionis, laxo, in quod definit, effato (vide Dfleides
rer L. o §. 200.) satis suspectas,. in sequentibus apud Eus
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elidem . Archimedem , Apollonium , teliquoaq"o Veteres , qui
ratione composita caepius utuntur, nullum emplins vestigium
invenitur, - (Id ipsum etiam, si gon verbis, ro tamen ipss
fatetur Clavius, nec satis excusave studet Swccherius (Enclides
ab omni naevo vindicatus P, 138 sq.)j. Ita v, ¢ in demon-

stratione VI, 23. in qua primum rationis compositae fit men-
-tio, nihil prorsus’ occurrit, quod ad hanc Definitionem so

referret, Campanus quoque Definitionern VI. 5, non habet

§. 3« Aliam potius rationis compositae Definitionem, aua-
logam ei, qnae V. Def. 10, 11, habetur, apeite supponunt
demonstrationes Eaclidis, in quibus de rationibus compm‘itis
semo est v. ¢ VI 23. et VII. 5, Tam a Campano iam
strictiug indicatam in VIL Def 19. varii recentioves Mathe-
matici, quorum plures nominat Pfleiderer. L. c. §. 201, de-
dere, uberrime exhibuit Rob. Simson in Definitione A, quam

V. Defin. 11. sulmecnt, his wverbis:

1.” Si fuerint quotamque magnitudinis einsdem genens,
prima ad ultimam habere dicitur rationem compositsm ex
ratione, quam habet prima ad secundam, et ratione secundae
ad tertiam, et ea, quam habet tertia ad quartam, et ita deinceps

' asque ad ultimam, Ex. gr. sint magnimdinu' A,B,C,D;:

prima A habere dicitur ad ulimam D rationem compositam
ex ratione’ipsius A ad B, et ratione B ad C, et ratione C ad
D; wvel ratio A ad D dicitur composita esse ex rationibus A
ad B,Bad C, et Cad D, ’

2. Si igitur ratio A ad B eadem sit rationi E ad T; et
ratio B ad C cadem fuerit rationi G ad II; et ratio C ad D
eadem rationi K ad L: A ad D habere dicitur rationem com-
positam ex rationibus, quae eaedem sunt rationibus E ad F,
G ad H, et K ad L. Idemque intelligitar, quando brevita-
tis gratia dicituy A ad D habere rationem compositam ex ra-
tionibus E ad ¥, G ad II, et K ad L. .

3. Similiter, si ratio M ad N eadem sit rationi A ad D,
praccedentibus manentibus: Jbrevitaiis gratia dicitur ratio M
ad N eadem esse tationi compositae ex rationibus E ad F,
Gad H, et K ad L, (vel. quod Playfair addit, ipso etiam
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ratio M ad N composita dicitur ex rationibus E ad F, G ad
H, e¢e K ad L.)

Eodem sensu caeteri quoque Geometrao veteres Graesi
denominationem rationis compositae usurpant, v. c. Archime-
des Libr. IL. Prop. 5 de Sphaera et Cylindro; Apolionius

. Conic. I. Prop. 39, I. 40. LIL 5%. IIL 66. Prolemaeus loco
supra citato, aliique. -

§. 4. Ex his omnibus non sine ratione eouclmlunt magni
nominis Geometrae, inprimis Rob. Simson in Not, ad VI. 23,
Pfleiderer. 1, c. §. 204, not. 17, cum quibus consentiunt etiam
plures eorumn Mathematicorum, qui Definitionem §. 3; alla-
tam ‘etiam ipsi éxlnbem, et maxime Scarburgh (the English
Euclide Oxf, 1705. " Schol. in V. Def. 10. et in Def. 5. vul-
garem libri VI.), vulgarem illam §. 1. exhibitam Definitio-
tiem non esse ipsiug Enclidis, sed a Theons sine dubio, sab-
lata genuina 6. 3. allata, substitutam fuisse: eam, quae nunc
habetar explicationem , quae tamen minus apta, et, ut Rod.
Simson ait, puerilis sit, quippe quae eis solummodo ratiomi-
bus' conveniat, quae numeris exhiberi possint, Atque hac
ratione omnem de compositione ratiomam doctrinam absurdam
Vet ayeupsroumjy redditam esse. Unde et Savilius, qui vulga.
rem illam Definitionem §. f. genuinam putarat, professus est,
in pulcherrimo Geometriae corpore duas esse labes, nec,
quod sciat, plures, in quibus eluendis et emaculandis cum
veterurm tum recentionum vigilaverit industria. Priorem
nempe Post, 6, I: posteriorem, quae ad compositionem ratio=
num pertineat (Savilii Praelect. Lect. VIL p. 140.).

§. 5. Hanc suspicionem, mempe Theonem Architectum
esse vulgaris Definitiouis §. 1. confirmare videntur ea, quas Theon
in Commentar. ad Ptolem. loco supra citato habet. Ibi nem-
Pe, I stquam Ptolemacus propositionem-aliqguam de composi-
tione rationum legitimo more eo sensu demonstraverat, quem
Definitio §. 3. supponit, Theon ulterioris, quod ait; illustra-
tionis gratia VI. Propos. 23, adhibet, quae vero argnmenta-
tionem complicat potius quam explicat, tum vero ex abrupto
et sine ulla ad propositum applicatione Definitionem oum

Euclid. Element. P, IL ' Cc
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vulgati ills exacte 'conuntien;om, nisi quod ad fnemTaddit
snlexornre Adyor exhibet. Aique hoc primnm certum est
vestiginm Definitionis §. f. allatae,., quam ipsam deinde Eu-
tocius seculi post C. N. sexti scriptor in Commentatio in
Mrchimedem eo, quem §. 1. diximus, loco, ut in Elemeniis
ocsurrentem , designat,

§. 6. 'Aliud praeterea argumentum, quo vulgarem ratio-

nis compositae Definitionem §. 1. allatam supposititiam esse
probari possit, in eo deprehendit Bob. Simsom p. 37% squ.
gaod VIIL Prop. b, nihil slind continet, quam quod in ipsa
illa vulgari Definitione asseritur. Absurdum autem. forer, pro-
positionem alignam in Elementis poni tanquam Definitionem,
et eanderh in iisdem demonstrari. Propositionem autem VIIL 5,
m Elementis locum habere debere, non est- dubium, idem
enim in ea. demonstratur de numeris plan'{s, quod in VI, 23.
de parallelogrammis aequiangulis; quare VI. Pelipitio 5. in
Elementis locum habeve mon potest. Quae quum ita sint,
liceat vulgarem illam Definitionem §. 1. positam, Definitio-
nem Theonis, altexam autem §.3. exhibitam, V.Definitionibus
20. 11. analogam, adeoque sine dubio magis ex Euclidis
mente positam , Definitionem Simsonis sppellare.’ ' .

§. 7. Vulgarem illam Definitionem minus aptam esse nén
tantum inde patet, quod rei mere geometricae numeri, atque
operatioues in numeris usitatae immiscentur, verum etiam qua-
rumlibet rationum datarum exponentes integros fractosque dari,
nullo tot rationum numeris ineffabilium censu habito, suppo-
nitur. ' Quando autem numeris integris aut fractis rationes' da-

tae exprimiuntur, ex quibus alia haud immediate cogaita com- .

ponitur, seu infertur, tum omnino haec eadem est rationi,

quam productum multiplicationis terminorum' antecedentium

rationum habet. ad productum ex, ipsarum terminis consequen-
tibus, vel, quod eodem redit: denominator, (i, e. numgrus
intsger aut fractus indicans, cui multiplo, aur cui parti, qui-

busve- partibus consequentis aequetur terminus antecedens ra-

tionis) rationes primae quantitatis ad ultimam exprimitur. de-
nominatoribus mediarym rationum inter se multiplicatis, Nempe,

b

e



'AND‘EL. YI. peF. 5. R 1/ 1

si A;Bzxm:n denotantibus m, n, p, q, r, 8 numeros datos,
- B:Ca=p:q eosque integros (quia rationes numero integro
- C:D=xr:s et fracto, vel duobus fractis expressae facile
etc. ’ -
per V. 15. aequipollentes numeris i'ntegris expressas reducun-
tur): erit A:C==mp:nq; A:D==mprings ctc. Necosse est autem
ad haue propositionem , in qua de’'mumeris agitur, demon-
strandam , doctrinam de. numeris, ut libr. VII. Elementorum
(qui nihil de rationum compositione supponit) taditur, ad-
hibere, aut, quge huc pertinent, separatim demonstrare.
Quod quum omnino liceat, haec erit demonstxatio (vid. Pﬂai-
derer. 1. 0. §. 207.)
. Ob A:B==m:n=pm: pn (V. 15.) ==mp:np (VIL 16.)
. etB:C=p:g= ' : nan(V-15)
est A:C==mp:nq (V. 22.), -
Tum, ob A:Cz=rmp:mq (V. 15.) ==mpr:nqr (VI 16.)
et C:D=r:s== . ngr:ngs (V. 15.)
fit A:D=mprngs (V. 22.) etc. .
velA mpr__m p q éE_g__ABC

D nqs n'Ys BCD B.CD’ )
Vearios aliorum conatus Definitiones Theonis et Bob. Simsonis
inter se conferendi refert Pflezders;. L ¢ not. 17, et ipse
plures etiam exhibet.

§. 8. Usum rationis compositae, quum omnia, in qui-
bus solet dhiberi ratio gomposita, possint etiam sine eius
guxilio tum enuntiari, tum demonswari, in hoc unice con-
sistere ait Rob. Simsoir, quod eius ope periphrases evitenturs
et ita Propositiones pessint vel enuntiari vel demonstrari bre~
vius, vel utrumtiue simul fieri possit, - Ex. gr. si Propositio
VI. 23. enuntianda esset, non facta rationis compositae men-
tione, id ita fieret: - Si duo Parallelogramma aequiangula
_ fuevint, et at, fiut unum latus prioris ad unum posterioris,
ita quaevis recta assumta ad secundam aliquam; et, uti alte-
rum latus prioris ad alterum ,posterioris, ita secunda illa fiat .
ad muam erit prius Parallelogrammum ad posterius, ut recta
pnmxtus assumta ad hanc tertiam. Veteres autem cum vidise
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sent, hamc enunciationem posse breviorem reddi, si nomen
impositum esset rotioni, quam habet prima recta ad ultimam,
quo nomine simul indicarentur vationes intesmediae, -primae
scilicet ad secundam, et secundae ad tertiam rectam, et ita
deinceps, si plures fuerint rectae; rationem hanc primae ad
ultimam dixerunt rationem compositam ex rationibus primae
ad secundam, et secundae ad tertiam rectam, hog est, in
Praesenti casn ex rationibus, quae eaedem sunt. rationibus
laterum, atque ita brevius Propositionem enunciarunt: Si
fuerint duo aequiangula parallelogramma, "habebunt inter se
rationem eandem ‘oi, quae composita est ex vationibus, quae
eaedem sunt rationibus laterum, vel adhuo brevius; aequi-
angula parallelogramma inter se rationem habent eandem ei,
quae composita est ex rationibus laterum. Quum itaque ra-
tio composita sit tantum modus loguendi, Euclides utitur quo~
‘que in Definitionibus rationis doplicatae et triplicatae verbo:
Adysrac quo verbo sine dubio utebatur etiam in Definitione

rationis comppsitae, quam ZTheon aliusve ex Elementis sustu. '

lit; nam idem verbum retentum ést in inepta Definitione ra-
tionis compositae, quae nunc in VI., Def 5. habetur. In
citationibus autem harum Definitionum aliquando retinetur,
ut in Dem. VI, 19.; aliquando omittitur ut in Dem. XI. 33,

ubi tamen e sine dubio idem significat, ac &ew Adyevac,

et in V. 23. ubi odyxazar brevitatis caussa dicitur pro: edy-
vawodas Ayeras. Ita fere Rob. Simson ). c. Pfleiderer tamen
L ¢ §§. 222. 223. monet, hac denominatione indicari simul,
rationem, quae ex aliis componi dicatur, ab his pendere,
per eas determinari, sic ut ex his cognms iuxta normam quan-
dam constantem colligi atque inferri possit. IHas porro et
omnes, et simplicissimas deugnau supponi, quas indoles
magnitudinum,. de quavum ratione ex iis componenda prae-
cipiatur, requirat, wvel quas datorum problematis, cui eno-
dando earum compositio adhibeatur , conditio suggerats

§- 9. Ex Delinitione Lob. Simsonis plures deduci pos=
sunt consequentiae’, quarum partem habet ipse Bob. Simsors
-in Proposit. F, G, H, K. Append. ad Lib: V. Nos eas hic
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ita sistemus, utysunt apud Pfleiderer. 1. 0. EBarum prima
haec est: Raiioues ex rationibus respective inter se iisdem
compositac (sensu strictiori Defin. Simson. nr, 1.) sunt inter
se ‘eaedem. (Est haec Simson. Propos, F in Append. ad Libr,
V. vel, si mavis, V. Prop. 22. et 23. . (cacterum antea de-
monstrandae, ut ab Eaclide factum est) aliis vcrbu ita ex-
primi possunt. Pfleiderer. §. 208.)
Sit esiim A:B=D;E “
B:C=E:F . . o ~
erit (V.22,) A:C=D:F, o
Vel, sit A:B=<E:F
B:C=D:E
erit (V.22.) A:C=D:T.
Et similiter, si fueriut plures rationes in-utroque casu.

§. 10. Pariter, si duae pluresve ratiorios esedem sint toti-
dem aliis; terminisque singuhrurn ac magnitudiui datae vel

assumtae quarta proportionalis inveniri potest (quae eadem
determinatio propositionibus analogis lequenubus est apphcan-
da): latiori etiam sensu Def. Simson, nr. 2. 8q, eaedem erunt
inter so rationes, quarum una ex prioribus, altera ex poste-
rioribus componitur. S

Quodsi enim A iB=E:F

, C:D=G:H
fat A:B=K:L et E:F=N:0
CiD=L:M G:I{=0:P, \
eruntque ex V. 1. K:L=N:0 ’
L:M=0.P

adeogue V. 22. K:M=N:P
‘Eodemquo modo assertum de pluribus, quam duabus rationi-
bus, compositioneque rationum juxta Def, Sinson. nr. 3. ac-
cepta demonstratur. ' (Bob. Simson. 1. ¢, Prop. G. Pfliderer.
1 c. §. 209.). )

In soquentibay rationem ex duabus pluvibusve sensu Def.
Simson, nr. 2. 3. compositam, ubi e re erit, compendii causa
designabimus, has serie verticali scriptas uncis includeado.

, .
\
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Sic. modo praecedens propositio ita exprimetur:

( ( .A:B=E:F
) G: H) C:D=G:H.

§. 11, Eaedem porro inter se sunt rationes, gnarum utra-
gue sensu Def. Simson. nr. 2. ex iisdem nuombm componi-
tur. Hoc quippe sensu, n tam ratio A:B, quam altera C:D
ex rationibus E:F, G:B compomtur, sintque E:Fz= =K:L

. G:H=L:M'
erit tam A:B==K:N (Def. Sims. nr.'2.) quam C:D<=K:M;
gitur A:B=C:D (V. 11.) Pficiderer. !. o. §. 210.

§. 12, Sicut rationis ignotae investigatio compositione -
eius ex rationibus scopo congruis dirigitur, et, quando hae
lignent, absolvitur: ita-vicissim indagatio rationis, . quam
. upam esse comstat earum, ex quibus ratio data componitar,
ad determinandam alteram, alterasve hanc componentes redu~
citir; quo facto illa divisione, quam vocant, datae rationis
- compositae per notam componentem alteram vel ex alteris
compositam innotescit. (Pflsiderer. 1. c. §. 224.),

§. 13, Reductionom divisionis huius ad compositionem
docet Pappi Propositio 171, Lib. VII. Collect; Mathem. seu
Lemm., 7. in Lib. I Conicor. Apollonii: quo, si A sit ad B
in ratione composita ex rationibus C:D, E:F; vicissim ratio-
nem C:D ex rationibus A:B a0 F:E seu inversa ipsius E:F
componi ostendit. Facto enim E:F==D:H; exit (Def. Simson.)
ratio, quae ex rationibas C D, E:F componitur, h. e. (supp.)
A:B=C:H. ']

. Quare, cum ita sint C: H——A B

, H:D==F:E ,
' o (Def. Sims.) C: D= 'If 1;) -

. Bodemque modo, ex quotcunque:rationibus ¢, ET, G:Hetc.
componatur ratio A:B; caeteris E:F, G:H etc. ad uuam’
P:Q ex iis compositam reductis, demonstratur, rationem C:D
componi ex rationibus A:B et Q:P: seu C esse ad D in' ra-
tione composita ex directa A ad.B ot inversa rationis P ad Q.

(Pﬂerderer. 1.-c. §. 225.)
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§. 24. Hino reaedem eotiam mtel se sunt rationes, quae
vationibus iisdem ‘inter so A:B, C:D per allas EF, G:H pari-
ter inter se easdem divisis obtmentm‘. Quippe ob E:F=G:H
(supp,) est etiam T:E=H:G (Prop. B. in Excurs. ad Libr.V.).
Quare, cum quogue sit A:B=C:D, xatio ex A:B ac I"E com~
posita eadem: est rationi -compositae ex C:D et H:G (5. 10.)
h. e. (§. 13.) quae rationem A:B per alteram E:F dividendo
prodit, - ratio eadem est rationi divisione rationis C:D per ale
teram -G:H oriundae. (Pflgiderer. 1. o. §. 226,)

§. 15. Idem in Propositionibus H, K Element Libr V:
annexis  Rob. Simson uberius sic enunciat: ,,Si ratio ex qui-
busdam rationibus*¢ (sive strictiori, sive latiori in Def.. Sims.
exposito sensu) ,,composita eadem sit ratipbni ex quibusdn"n
aliis rationibue compositae, fueritque una ratio ex prioribus,
“wel ratio ex quibusdam’ ex prioribus composita, - eadem uni
rationi ex posterioribus, vel rationi ex quibusdam ex poste-
rioribus compositse: erit reliqua ratio ex prioribus, wel ratio
ex reliquis - prioribus composlta, eadem rationi reliquae\ox

postetioribus, vel rationi ex reliquis posteuouhus compositae. '
(Pfleiderer. 1, c. §. 221.)

© . £C:D s ET
. 16. A:B—= i :
. §. 16, Quandq A:B (E F)’ pariter est A:B C:D_)f

Factisenim 0 NE ot ABaz ( “M(V.22.) -
actis enim EF=L est A:Bac '_K.M(V .22.)

EF
at ob K:M quogue -(II;L) (V.23.) = CD)

paviter est A: B._( . - Similiterque rationem’

ex pluribm quam duabus compositam, matato horum' ordine
hand mutari ostendivur (Pfleiderer. §. 228.)

S v Cc:D . D:Cy
§. 17, Inverse, quando A:B=(E:F>’ el'“B’A:(F:E .

., CGb=KL - - KL\’
Factis enim EF—LM ™ A:B— L:M)=K=M’
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et B:A==M:K (Prop.B. in Excursu ad Libr. V.) =( ;ff‘) (V.23.)

D:C\ » .
= ( F:E) (Prop. B in Exc. ad_ Libr, V.). Quod rur.sus si- ‘

militer ad rationem ex pluribus quam duabus compositam ex-
tenditur (Pfleiderer. §. 229.)

§. 18, 8i A, B, C, D sunt magnitudines homogeneae, est
(A:B)_ A:D Facti . AB=KL A:D=K:0
C:D "(c.-n)' actls €M c:D—L:M' C:B=0:P
. 7AB A:D
ut sint (C D) -":_K:M.,_ (C:B)’=K:P (Def. Simson.)

ob A:B=K:L
B:C=P:0 (Prop. B in Exc, ad Libr. V.)
C D==L M

est A:D sen (comstr.) K: 0=<

umie §. 13. ( : )=( .:
b o. (V. 22) KiP=K:M , ideoque ( )=(c.:n .

" (Pfleiderer, §. 230.)

v

§. 19, Si AB= ( >, atque E:F=D:I, ent
' G:H .

A: B-—(G H Facto enim G:H=I:K, fit

A=3=< )(g 10.)==CiK (Def. Sims.)= (n:)

(Dek. Sims.) =(.G=:H> §. 10, (Dffeidorers §. 21>

§.20, Sit Aad B iu ratione composita ex rationibus E:F
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et G:H: atque B:C=I:K: erit A id C in ratione composita
ex rationibis E:F, G:H, I'’K. Fictis enim

P:Q=E:TF E:F
Q:S:G:H; unde PgR:(G:H
E:F

R:S=I:K ‘ P:S:_(GZH)
‘ ) I:K

erunt A:B==P:R (§. 21.)
B:C=R:S (V. 11,)

. E:F »
A:C==P:§ (V. 22,) = ( G:n). Idemquo simi-
I"K S

liter ot ad };lures magnitadines 4, B, C, D etc. et ad Yationes.
ipsarum rationibus mutuis aequipollentes simplices.compositas-
ve quaslibet extenditur (Pflciderer. §. 232.)

5. 21 Si AB= (g‘}) et A, B, C, D, E, F sunt ma-

ghitudines homogeneae: ob B:C=B:C
B : E=B :E

G )(::3,)*<

§.16. $.19, . §.18.

e (Z)- Qw) (SD=C2

(Castillon sur une nouvelle proprieté des sections coniques in
Nouv, Mem.de I’Acad. de Berlin. Année 1776. p,298,) Ceteras,

quae ibidem ex A-B=<g:1?.) deducuntur rationes, ex

§. 13, 17, 18. et nunc §. 21 ostensis consequuntur, (Pﬂaule-
rer. §. 233.)

. \ . .
- §. 22. Ratio composita ex einsdem rationis directa et in-.
versa est vatio acqualitatis, seu aequalium, Quippe, si
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‘- AtB==E:F = T SRR
et {B:C=F:E ' ‘ - S
fit' A:C=E:E (V. 22.), proinda A=C (Excu.rs ad Libr.'V,
(Prop. A.) (Pfleiderir. §. 234.)

§. 23, Composiionem vero plurium’ rationum - ingre-
dientes ?iusdem raticnis directa ot inversa _se mutno destraunts

. .;n ut sine gé g;_c D (E F)"“( .8tcs
- i‘aeus emmAB—'K L

' . CiD=L:M
E:F=M:N

uleoque (Def Sims.) ( é g) =K

(“g)= :

(=

ob B:A=L:K (coast. ot Prop. B in Excurs. ad Libr. V)

fiunt (C'D ( ,-—_L:M.—:C:D (Const;..etv. 11.)
§.20.

) £L:Ne= (EI) (Constr.et §.11.)

.A

(EF)
(Pfleiderer. §. 235) \ o
‘5.94 ' Hinc, sx(’é%):(ﬁ‘% , atqu’e‘ ’(::Dz(;fll;
pmter ent AB—EI‘. R
Q“‘PP"' o (&b )=(Gin

b ot A~B=( (EE) (supp- ot §, 10,)
g (B¢ ) 1 (i) TS

=FE:T (§. 23.) (Pﬂetderer. §. 236.)
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Vicissim si ratio, quae ex duabus componitur, est

§. 25. Vicissir :
ratio aequalitatis: rationum, 'ex quibus componitur, uns est

alterius mv;ma.
=EF igitur A:C=(

- Nempo, si lAi]é—G.H
et A=C, ideogue A:B=C:B (V. 7.): fit EF_H:G (supp. et
Prop. B in Exc. ad Libr. V. et V. 11,) ( Pfleiderer. §. 237.)

§. 26, Pariter, 'si in Compositione trium pluriumve ra-
. Lo
tionum duae se mutuo destrvant, harum una alterius est

inversa.
=A'!B, et C:D
I‘-—MN

est (Def., Sims.) K.N_K L, 1deoque (V9)'N=L, et (V.7.)
LiM=N:M3 preinde--G:D=FE-(Prop. B-in Exeurs, ad Libr.

V. et V. 11.) S C
- (AB ' mB;mL
pa, 5 £25-(4B)  « SO
GH GH=N.O
est (Dof Sims.) K:O=K:M . o
O0=M

et (V. 9.) .
et (V. 1) M:N=0O:N; itque E;F=H:G.
Et sic ulterius, . (Pfleiderer. §. 238.). .
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