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PRAFATIO

LECTOREM.

nter plurimos qui fex
priora Euclidis Ele-

- menta  commentariis
iluftrarunt non minimam
laudem meretur Georgius
Fournier. Quj prolixas
" obfcurafque demonttratio-
~ “-mes evitando , claras ac
- fuaccin@tas fubflituit , Le-
- %3 &o-



PreFaATIO

&orum attentionem fine
imaginationis confufione
- ut fibi conciliaret.

Prxter figurarum intrie

catam exiguitatem  pri-
mum nil difplicuit ; quas
proinde fimpliciter muyta-
re decreveram : Sed in
ipfo operis proceflu non
tantum multa ex Clavio,
Tacqueto , Barrow aliif-
que adjeci , verum per-
plurimas demonftrationes

ita immutavi, prefertim.

in pofterioribus libris, ut

nullo



PrEFATIO.

nullo modo nomen meum
reticere potuerim ; quod
in hunc finem moneo, ne
quis me injuriam D° Four-
nier feciffe putet. Aliorum
labores pro meis. vendi-
tare nec ftudeo nec_fo-

~leo. Agnofco pleraque

ipfius efle. Corretiora |
vel ante annum prodiif-
fent, nifi execrabilis bello-
rum turba, variaque hinc
nata impedimenta inter-
ceflifent. Cxterum ap-
plaufum fi obtinuerint

* 4 que



PR EFATIO.

qux appofui ad meliora ‘
ac magis grata inftigabor. - .|

Vale.

EU-




. ELEMENTUM

EVCLIDIS

PRIMUM.

DEFINITIONES.

1. Punitum eft , cujus
pars nulla.

rzcé legitur apéior , fi-
gnum hoc eft a quo inci-
Q__J pit defignatio quantitatis

finitz. Idemintellige de
linea ac fuperficie, non quod ex
fluxu punéti aut linez origincm
traxerint,

A 2 Li-



2 FucripEs

2. Linea vero longitudo
mon lata.

Linea talis nulla ducitur 2 par-.

te rei; fed ficut punQum, ita &

linea fignum feu initium eft
quantitatis latz.

3. Linee autem termine
Jumt punita.

Id eft Iongitudinis determi-. ,

natz principum & finis eft
punétum : per infinitam autemy
lineam Euclides intelligit lineam
cujufvis magnitedins, feu inde-
terminatam,

4. Rettalinea eff,que ext
#quo fua interjacet punita.

Sive cujus extrema obumbrant
omniamedia, ue dixit Plato: vel
minima earum qué terminos ha-

bent




Liser Primus. 3

bent eofdem , ut vult Archime-
dCS. )

. 5. Superficies vero eff
que longitudinenms latituds-
wemque tantwm habet.

6. Superficiei autem ex-
srema funt lipee.

Hazc definitio intelligenda eft
tmtim de fuperficie ploma vel
mixta, non autem de circularig

uando enim habet extremum,
[Iineam tantim habet, non lineas,

7- Plana fuperficies , ef?
que ex #quo [uas interjacet
reftas. ,

Qua dixi de linea re&@a, ea-
dem de plana fuperficie funtin-
telligenda. '

Az 8. Pls-



4 Eucriprs

8. Planus antem angu-
bus eft duarum linearum in
plano [é mutno tangentium
&> non in direttum jacern~
tium, alterius ad alteram
nelinatso.

Hic caufz anguli explicantur ¥
Materialis, funt duz linez qua
femutuo tangunt, Formalis cft
alterius in alteram inclinatio,
Unde fequitur primd , quodillz
duz linez nonitafe debent tan-
gere, ut jaceant in diretum, id
eft, ntunicam reGam conftituant
lineam ; fed altera debet in alte-
ram inclinart. : )

Sequitur 2. quod anguli quan-
titas confiftit in majori vel mi-

nori linearum inclinatione , non

in longitudine linearum.

Sequitur 3. non effe neceffe, ut
duz linez poft contaGum pro-
du&tz fc mutuo fecent, ut vule

Del-




Liser Primus, 3
Pelletarius : id enim tantum eft
- verum in angulis retilineis : fed
fufficere, ut fetangant & incli-
nentur.

Denique fi angulus ille fit in
fuperficie plana, dicetur planus,
In omni vero figura, licet quem-
libet angulum tribus litterss ap-
pellemus , ille tamen femper in-
selligitur 5 cui medius chara&er
appmgitur.

9. Cumautem comtinen-
tes angulum lines reile fue-
rint, rectilineus appellatur
angulus.

Siutraque curma, curuilineus:
fi curuaaltera, alterarecta; mix-
tus.

A3 0. cnh
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-

A 10. Cum
vero re-
fta A B.
Super re-
C B D &4mCD.'
Slans, eos qui funt deinceps
ABC. ABD. angulos, e-
guales inter (¢ facity rectus
effuterque aqualium angu-
lorum, & infiftens refta AB.
perpendicularss vocatur ejus
eniinfiftit CD.

Tunc angulus uterque dicitue
2qu?lis, quandore&ta A B, non
magisin C, quam in D, inclinat,

Quod autem Grzci dicunt 4-
#1®- Latiné redditur perpendicu~
cularis; frequeritius tamen utun-
tur Mathematici verbo Grzco
quam Latina, maximé in Optica:
unde apud eos nihil ufitatius
zuim aess hbr » imo Latine red-

unt Cathetum,

II. Ob—
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A e ! 1.06¢4-

Jus angu-
lusEBC.
eftsqui ma-
VA

Nempe quia re&ta E B. magis
recedit a {ubjedta GD. quam
perpendicularis A B,

12. Acutusvero E BD.
qui minor reifo A B D.

13. Terminus eff quod
alicujus eft extremunm.

Talia funt , punGum, linea {u-
perficies: nempe punctum linez ,
Iinea f:uperﬁciei » & fuperficies
corpotis,

A4 14. Fi<

e e — e —



€ - Fucripis

14. Figura eft que fub
aliquo , vel fub aliquibus
termints comprebendstur.

Dixit fubalicjuo » nempe quia
eirculum & ellipfim , unicus ter-
minus , hoc eft linea circularisy
comprehendit : ad . reilimeas
verd figuras, plures femper ter-
mini requiruntur, :

Porro notabis debere termi-
nos, quantitatem, quz figura di-
citur, ambire & comprehende-
re, non vero tantum terminare,
Unde fequitur 1. Quod linea
nulla proprie eft figura, cum
})un&a lineam , non ambiant, fed
olum terminent. Sequitur 2.
quod fuperficiei infinite vel cor-
poris infiniti 3 {i quod dari poffet,
figuranulla fit, 1. quia omnis fi-
Eura debct ambire, & compre-

endere figuratum. 2. quia ter-
minis ambitur, terminus autem
eft extremum rei : Quomodo

vero

|
|
|
|




Lizer PriMus, 9

vero id quod habet finem & éx-
trema, erit infinitum ?

/q
A\

15. Circulus eff figura
Dlana fub una lineaﬁ:ﬁgl C.
_comprebenfa , que vocatur
- peripheria: anqmm abuno
puncto , eorum que intra fi-
guram funt pofita, omnes
cadentes retie D A. DB.
D C. equales inter [¢ funt.
- 16. Centrumvero circuls
punctum illud appellatur.

 Theodofius Spharicorum lib. 1.
deff.1.& 2.idem habet, definitio~

ne vero §.fic polum defcribit.
Polus-




10 Eucripis

- Polus circuli in Sphera, eft
pun@um in fuperficie Sphara, 3
quo omnes re¢tz ad circuli peri-
pheriam tendentes , funt inter fe
zquales. Ex quibus colliges in-
ter centrum, & Polum hoc tan-
tum effe difcriminis, quod cen-
trum concipiatur intra figuram
pofitum : Polus vero in fuperficie
Sphare.

17. Diameter autem cir-
culiefft recta quedam AB.
per centrum D. duita, &
Yermanalaex utraque parre
é circuli peripheria A. & B.
gue & bifariam fecat cir-
culum.

Hic tria obfervabis 1. omnes
Diametros. ejufdem circuli effe
aquales inter fe, cum earum me-
dietates ex def. 15. fint 2quales.
3. Quod fequitur ex 1. eft quod
licet in circulo poffint inﬁx‘;ita;

uci
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duci re@x non tranfeuntes per
sentrum » folz tamen reGa per
centrum dutz, & in peripheria
terminat dicuntur diametrs, quia
cum fol# fint omnes zquales in~
ter fe, determinatzdue longitu-
dinis , aliz vero inmqualesn%:ma
per &incertz : diameter {ola po-
telt metiri circulum. Menfura
enim cujufque rei, ait Ptolomgus,
in Analemmate, debet effe ftata
determinataque, non indefinita,
Unde non e?\ quod mirentur ty-
xanes fi in feeminino genere pa-
natur 3 Mathematicis. Idem
enim eft Diameter quod linea
dimetiens , vel in duo zqualia

- dividens,

3. Eft, Diametrum bifariam
fecare circulium, quod #a demon-
frat Thales apud Proclum. Con-
cipe animo portionem femicirculi
fic coaptant portiont relique ut
diameter fit wria{que ‘bafis. Si
circumferentia una congruat pes
) nitus



v

12 Eucriprs

nitus circumferentiz alteri, ma-~

nifeftum eft illas duas portiones

a diametro fattas, effe inter fe &~
uales, cum neutra aliam exce-

3at. Si vero circumferentia una

non congruﬁt cum altera, fed vel

extra eam cadat, vel intra, vel

partim intra, partim extra: tunc
re€tz duftz a centro ad circums<
ferentiam erunt xquales & non
erunt,

}8. Semicirculus autmz
17 ura que continetur [u
dfam{z‘m qA B. & fub é{li-
nea A D B. guz asfertur de
circuli peripheria.

19. Segmentim circnli eff
Jigura que continetur fib
reita & circuli peripheria.

Per re&am hic intellige omnem
non diametrum, nifi item velis fe-
micirculum dicere fegmentum.

20, Relti

po———— e

M. e - e = e
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- 20. Reltilinee figure
Sunt que fub reitis comti-
' mentur. -
21. Trilatere quidem
guce fub tribus.
: 22. Quadrilatere wvere
~ quefubquatuor.
: 23. Multilatere autem
que fub pluribus quam qua-
suor rettis comprehendun~
tur.

A 24 Tri-
. baterum por«
ro figura-
rum, equila-
- terum trian-
B C gulum eff
. quodtrialatera habet aqua«

B 251
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A : 25’- .l]bﬁ'e-

les . autem ,

tum habet -
qualia A B.
: cA C.

=xia0v, v , crus Gracis eft,

undé compofitum drmexsiyg ‘qui
zqualibus eflt crurtbus : 7zeiprer

inmesris; quod ¢ tribus lineis duas
zquales habet, quibus quafi cru-

cibus : infiftit.

WC o 26. Sfﬂ-':

lenum <ve-
ro  quod
tria ine-
qualia bha-
b Ebet latera.

Triangulorum he funt fpe~
cies ex laterum ratione petita,
Sequuntur aliz . ex angulorum

tifterentiis emergentes.
27. 44

quod duo tan~

e s '-.z_'g':f

B
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A ' 27. Ad

: hec etiam .
- trilatera-
rum figu-
rarum, re-
B C angulum
Zm’dem triangulum eft quod
abet  reltum  angulnm

-ABC. o
‘ 28.  Amblygonium ef}
zuod habet obtufum angus
umy boc efty majorems recio.
, X 29 Oxp
Zominum ves
: ro - gquod
“ : tres acutos
' habet an-
gulos y has
eft, minores recto.

-y

P

Not. In omni triargulo cujus

duo quzcunque latera exprefsé
B 2 rio~’




16 Eucrip1s
mominantur, folet reliquum Jatus
a Mathematicis, bafis dici, five
illud in fitu Jocum infimum oc-
eupet, five fupremum,

o. Quadri-
lategum a‘z%ém f-
gurarum quadra-
tum quidem efé
quod equilaterum eff &
‘vellangulum. '

31. Altera
parte longior fi-
‘glra est, que
reitangula quis
dem, at zquilatera non ef?.

32. Rbom.

~ ,bus autem,.que
aquilatera qui-

dem,fed reétan-

gwla non es?.

33.Rbom-

. .
e e e e e - o
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33-Rhom-
A boides wve-
" roque ad-

verfa , &
lateray & angulos 2qualia
inter fe habens , neque equi-
latera eft s meque reftangula.

34. Prater
has autem re-
lique quadri-
latere s T rlafe-
Zia  appellen-

tur.
35. Parallele fuMt reite,
gue in eodem plano exiften-
tesy & product & m infinitum

ex ulraque parie, in ney-

tram mutuo sncidunt.

Adhocut dux re&tz dicantuy
parallele,, non fufficit ut produ-
&z ininfinitum non concurrant,

B3 Si¢



18 Eucripis

Sicenim duz re&e® in tranfver-
fum pofitz re aliqua interpofita, &
non fe tangentes , dicerentur pa-
rellelz, quanunquam concurre-
rent, Sed requiritur przterea, ut
fint in eodem plano.

36. Parallelogrammum
¢f? jigura quadrilatera, cu-
Jus bina oppofita latera
Sfimt parallels feu aquidi-
Slantia.

D~ w yp 37Cm

vero  in

. parallelo-

. grammo

. £ K diameter

| BD. dufta
A B fuer, if,dul" :

- querete CF.HK. lateribus
parallele  fecantes diame.
Erum inuno eodemque punéie

G. itaus parallelogrammum
diflri-
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 diftributum [it in quatuor

parallelogramma ; per que
diameter non tranfit [cil.
AG. GE. appellantur com-
Plementa eorum que circa
diametrum  confiffunt wb
HF. GE.

PosTurarTa.

1. Pofluletur & quovia
punito A. ad quoduvis pun-
étum B. redlam lineam A B.
ducere. o

2. Et terminatamreétam
AB. in continuumreéla pro-
ducere inC.

3. Et quovis centro, &
sutervallo circulum deferi- .
bere. -

B4 Com-
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Communes notiones feu
Axiomata.

1. Que eidem equalia,
& inter fe funt equalia.

2. Et fi equalibus aqua-
lia adjeiia (int , tota funt 2+
gualia.

3. Et [{ ab equalibns
equalia ablata fint yque re-
linquuntur funt qualia.
4 Et fi inequalibus 2-
qualia adyelta fint,tota funt
imequalia. :

5. Et fi ab inequalilus
2qualia ablatafint , reliqua

Sunt inequalia. '

6. Et que ejufdem dzfp/;;

cia, inter [¢ fint wqualia.”

7. Etv

.
—— e e —— —_ - -



Liser PriMus, 23

5. Et que ejufdem dimi.
dia, inter [¢ funt £qualia.

8. LQue congruunt [ibi
mutuo 5 tnter fe xqualia
Junt.

Jd eft, quz collata, ita compoe
nuntur, ut pars parti refpondeat,
& terminus termino , zqualia

‘funt. Linez autem relz & z=
quales congiuunty uti & anguli,

o

10. Et omnes anguli reéti
equales inter f¢ funt.

11. 87 induas reflasretia
incidens interiores 4 ¢ ad
eafdem partes angulos duo-
bus reitis minores faciat ;
producte due ille reite in
imnfinitum y coincident inter

3

9. Ettotm(i parte majus .
®
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Jead eas partess in quibus
* funt anguli duobus rectis mi-

nores. /

Scio principium hoc obfcurum
quibufdam, & 3 Gemino & Pro-
clo rejetum i numero princi-
piorum : verum non debet res

~aliqua & notionibus communibus
Tejici, quod unus aut alter ei af-
fenfum neget: oporteret enim &
nonum cxpungere. Jam enim
funt aliqui Philofophi adeo fubtie
les ut negent totum fua parte ma«
jus, His & illis fufficiat dicere
Euclidem %caterofque omnes,
hazc omnia ex fola terminorum
" notione, evidentia cenfuiffe, &
exiftimaffe fenfu communi care-
re , qui eanegaret. Ne ferupulus
remaneat, illud demonfirat Cla-

viusprop. 28,1, 1.

12, Die
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12. Due recte [patium
non comprebendunt.

Id eft ex omni parte concla-
dunt.

13. Oumne totum eft 2~
quale omnibus partibus fi-
mul fumptss. -

- Plura talia axiomata excogitart
offunt & ab aliis propofita funt ;
Fed hzc fufficere nullus dubito,

N O T A,

Quicquid Eroponitur vocatur
propofitio , eftque vel problema
vel Theorema,

Problema eft propofitio ubi
aliquid proponitur efficiendum &
conclufio femper talis eft , quod
erat faciendum,

- Theo-



24 Eucr.Liser Primus.

Theorema eft propofitio cum
proponitur proprictas vel veritas
de aliqua re demonftranda, &
conclufionis formula, Quod erat
demonftrandum.

Quicquid autem tanquam con-
fe&artum aut lucrum ex demon-
ftratione fequitur Corollarium
appellatur, *

Lemma infuper vocatur de-
monftratio premiflz alicujus , ut
quzfiti demonftratio evadat bre-
vior ac clarior, -

14

PRO-
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PROPOSITIO L _
Super data Préble-

c
. relta termi-™ %
L nata A B. .
A triangilum -
quilaterum A
i B C. confli- -
tuere. :

Praxis. Ex centris A & B. fpa-

tio A B. defcribe 2 duos cir-2 3:
culos , & ex punéto fectionis C. P
duc brectas CA. CB. Dicob 1.
triangulum A B C, efle zquila- P
terum, ]

~ Probatur. Re&a A C. 2qualis

eft creG2 AB. & B C.¢eidem: ¢ 15..
ergo rectz AC. B C. zquales Dif.
eigem A B. zquales funt dinterd r.
fe. Ergo triangulum A B C. eft Ax.

¢ zquilaterun, Quod erat fi- Sl
ciendum, )

. C  PRO-
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ar.

Pof.
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PROPOSITIO 11,

Ad  datum
o punétam A.da-

te redte B C
equalem
&am AF, po—

nere.

rax. Jungatur* AC. Super
ipfa AC. fac b triangulum

brr zquilaterum CD A. centro C.

wﬂ
P

e Ex
fntﬂ.
f 13,
Df.
g3

Axi -

h 1
Ax.

. fpatio B C. duc © circulum : latus
D C. produc 4 in E. centro D.
fpatio D E. duc circulum : latus
D A. produc in F. Re&a AF,
zqualis eft rectz CB.

Prob. Re@zD A.DC. funt
° zquales. Re&z D E. zqualis
frecta DF. &Ergo recta AF.
re@z CE. Rurfum,reta fCE,
zqualis eft reGtz CB. b Ergo
AF. ipfi CB. Quicunque autem
al'i ponantur cafus, exdem femper
erit conftructio & demonftratio,
ut bene notat Clavius ex Proclo,

PRO-
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PROPOSITIO I1L

' ! Datis duabus preb. 3.
—_— reclis inequali-
" A bw A.& BC,
c s de majori BC.

minori A. a4~
qualemretam B E. detrabere.,

Prax. Ad datum punctum B.
datz rete A. aqualem
re€tam D B.2 pono. CentroB.2 2.t
fpatio B D. duco b circulum,b 3.
abfciffa BE. cft zqualisipfi A.  *%*
Prob. Re¢taBE. eft © 2qua-¢ 15
lis ipfi B D. qu poritur 4 zqua- 5%,
lis 1pfi A. Ergo ablcifla B E, e
- wqualiseft ¢ datz A. Quod erat 51 I
faciendum. -

SCHOLIUM

Circino boc ut cp pracedens problema
Sleri potefs fecandum Tacquet ; fed tunc
ex [ententia Procli nullo poftulaso fatss-
Jacit.

’ C:2 PRO-




Theore-
wal,

28 Erem, EucrLiIDIS

FROPOSITIO 1V.

A

B C

Si duo triangula A, & D. duo
latera 5 duobus lateribus aqualia
babeant utrumque utrique hoc eft
AB.ipfiDE. & AC.ipi DF.
babeantque angulos A. ¢ D. Laze-
ribus illis contentos , aquales : Et
Bafim B'C. bafi EF. equalem ba-

- bebunt s & triangulum A B C,

triangulo D EF, equale erit, &
reliqui anguli 5 reliquis “angulis
aquales evunt uterque utrique , hoc

eft angulus B. angulo E & angu-

Ius C. angulo F. zqualis erit, fub
quibus equalia latera A B, ipfi
DE. & AC. ipfi DF. fubten~
dumur,

Prob.




- e - e
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¢
. Prob. Latus A B, lateri DE,

& latus AC. ipfi DF. & an-
gulus A, angulo D. ponuntur
@qualia: ergo {i fuperponantur,

a congruent: ergo & bafis BC,2 8
bafi E F. congruet. Adeoque A '

totum triangulum toti triangu-
lo fuper impofito zquale erit,
Q.E.D. )

N O T A

X. Proprietas trianguli in hoc theors-
mate Ppropofita, cum ex terminorum ex-
Plicatione videatur patere, poffet affumi
$AIBAHAM COMMUNLs nOti0.

2. Duemadmodum Auo latera cum
angulo inclufo inferant equalitatem ba-
Sfinm & angulorum; fic ¢ wiciffim di-
cendo, duolatera i b:/es aquales infer-
re angulos aquales. Adeoque oltava pro-
pofitio tanquam confeitarium hujus hav
beri poterit,

C3; PRO
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PROPOSITIO V.

Ifofeelis trianguli
A BC. guiad bafim
Sfunt anguli A BC.
B A CB. inter f¢ funt
wguales, & produilis
o Fugralibusvectis A B,
) AC.putainD. &
E. qui fub bafs fume
. angali CB D. B CF. inter f¢ aguales fimt.

reparatio. ExlineisAB. A C.pro-
Pdu&is, accipio azqualia BD. CF.
&bduco rcgias CD.BF.

Prob. TriangulorumBAF.CAD.
unum latusBA. Uni CA. &alterum
F A.alteriD A. czquale eft. Etangulus
BAC. utrique eft communis : erﬁo

o

.1. d angulus ABF. zqualis eft angu

ACD.&angulusAF B.angulo ADC.
& bafisBF, %aﬁ CD. zqualis. Rurfus
in triangulisBCD. CBF. latus CF. la-
teri B D. eeft zquale, & latusF B. pro-
batum eft zqualeipfiD C. & angulus D.
- angulo F.®qualis. Ergof 1CBD.
B CF. infra bafim funt = 3:1%:‘& angu-
1i BCD. CBF.xquales.Qui i tollantur
ex zqualibus ABF. A CD.relinquent
angulosad bafimg A B C. A CB. zqua-
Ies. quod erat demonftrandum. Thales
fertur autor hujus propofitionis.
Corollarium. Omne triangulum z-
quilaterum, et zquiangulum.

FRG-

e
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PROPOSITIO VI.

A Si trianguli
" ABC. duw
anguli ABC,
A CB. «qua-
¢ lesinter fe fue-
rint, & [ub
equalibus angslis fubtenfa latera
A B. AC. equaliainter [¢ crunt,

Si negas: pars unius B D. 2 fiat
@qualis alteri C A. hoc pofi-
to; triangula DBC. ACB.fe
habent juxta quartam ; nam latus
B C. commune, & latera B D,
CA. zqualia, & anguli DB C,
A CB. zquales, Ego & totum
triangulum zquale erit toti trian-
gulo, hoc eft totum parti: quod
repugnat, b .

Coroli. Omne triangulum -
quiangulum , eft zquilaterum, -

C4 PRO-

Theor.3.

a3t

b
Ax.
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PROPOSITIO VIL

P e
PN

N

Therg.  Super cadem relta A B, duabus
eifdem redtis AC. B C. eguales
alie duerete AD.BD. urraque
utrigue , hoceft A C, ipfi AD.
& B C.ipfi B D. non conftituentur
ad aliud & aliud punéium, puta D,
ad eafdem paytes, eofdem terminos
B. & A.babentes , cuin duabus ini-
tio ductis rectis,

Prob. Quia fi poffint duci dua
aliz 5 ducantur in D.  Ergo
@ 5. 1. triangulum C A D, 2 eft Ifofce-
’ les: ergoanguliACD.ADC.
aquales, Rur(us triangulum
CBD. eft Icfceles. Ergo an-

guli B D C.BCD. funt ®qua-

les, cum tamcnangu'us CD A.

pars .

A
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_ pars anguli totalis C D B. pro-
batus fit =qualis totali angulo .
A CD. Idemque fequetur in-
commodum ubicumque ftatuatur
pun&um verfus eafdem partes.
Nam fi ponatur pun&tum intra
triangulumin D. ut infecunda fi-
gura, du®is AD.BDF.BCE,
& DC. fic dico. Re&z AD.
A C. ponuntur zquales , ergo
banguli ADC. ACD. funtb s.n
zquales : fimiliter B D. B C. po-
nuntur zquales » ergo anguli infra
bafim ECD. FDC, funt b zqua-
les, ergo angulus F D C. major
eft angulo AD C. quemadmo-
" dum % C D. major eft ipfo
A CD. quod repugnat.

Denique non poteft ftatui
punctum in parte alicujus lincz
ex datis, alioquin pars effet zqua-
lis tott, contra g.ax.

) N B. Hec propofstivtantum adhibetuy
© ad demmﬂr:nzfg Jebfequentem oita-
wam , que poffe iamquam confeclariuns
quarte affurt !
PRO-
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PROPOSITIO VIIL

D A

A » A

B ¢ E ¥ B <
Ther.s.  Si duto triangula A.D. duo la-

Do,

teray AB. A C. duobus lateribus
D E.DF. equaliahabeant s alte-
vum alteri : habeant etiam bafim
B C.bafi EF. equalem: Et angu-
lum A. angulo D. equalem habe-
bunt, (ub aqualibus rectis contentum,

Prob. Quia fi ¢ongruant late-

ra, congruent & anguli: cum
2 angulus non fit aliud quim in-
clinatio dvarum lincarum. Quod
fi quando fuperponertur non con-
gruant, fed erianguli E F D. apex
D. non cadat in A, fed in G.
ergo tunc du rectz duabus retis
mquales , fuper eademreGa B C,
ducentur ad aliud pun&um , con-
tra precedentem, '

PRO-
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"PROPOSITIO IX.

Datum an- Préb.4.
gulam rectili-
neum B A C,
bifaviam  fe-
clare.

Prax. Ex lateribus dati anguli
 BAC. fumoare@am AD.asz. 1
& ipfi 2qualem A E. JungoD E.
- conflituo b triangulum 2quilate- b z. 1.
" rum D EF. duta re@&a AF. bi-
fariam dividet angulum A, -
Prob. In triangulis D A F.
EAF. reGz AD. AE. funt
nates : A F. communis eft , &
bafis D F. bafi E F. zqualis:
cergoanguli FAD.FAE. funtc 8.5
azquales. Ergo angulus BAC,
divifus eft bifariam. Quod facien- -
dum erat., :

PRO-
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PROPOSITIO X.

A
Prob.s. . Datamye@am ter-
G minatam G H. bif4-
Y i 7 riam fecare,
“ : F
.'-.‘.. '!.-‘
* “3'
¥

Prax. Supra reCtam G H.

(BN 2 conftituo triangulum cequi-
laterum G A H. cujus angulum

b 9.1. A. divido b bifariam , du&are®a
AF, dividet reGam G H, bifa-
riam, :

Prob. TriangulaGIA. HIA,
fe habent juxta quartam ex con-
ftru&tione figurz : ergo habent
bafes G I. T H. =quales. Ergo
reGa GH. divifa eft bifariam,

Q.E.F.

PRO-
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PROPOSITIO XI.

A Data veita pr, 6.

DF. apundo

L in eadato,

ad reftos an-

b I gulossreCtam
Iineam 1 A. excitare,

Prax; Ex linea D F. 3 pun&o
I. fumo 2 partes hinc indea 3.
_ zquales ID. IE. fuper DE,

b conftituo triangulum zquilate-b 1.z,

fum DAE. i punto A. ad
pundtum L re&a du@a erit per-
endicularis.

Prob. Latus D I. ceft zqualec Ex
lateri 1 E. & latus ¢ DA.ipfi AE. 3%
& latus AL commune. ¢ Ergo Def.
anguii AID.AIE, cr:.mt zqua-: 8.1
les, fersorei: ergof A1, per- f 10
Pcndicu?aris. QE.gF. P by

D PRO-
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PROPOSITIO XII

Super - datam
reitam  infinitam
DE, adato punito
A. quod in‘ea non
eft, perpendicula-
rem reltam lineam
A1 excitare,

Preb. 7. A

. Prax. Centro A. duco circu-

lum , qui fecet re@am D E, 3

. {eGionibus ducore&as D A.EA.

2 10.1. 3 divido D E, bifariam in I. ducta
recta A L erit perpendicularis,

brs.  Prob. Latera AD, AE. b funt

be. zqualia, ¢ latus D 1, 2quale lateri

cnfh.  TE. & Al commune: dergoan-

481 ouli ATD. AIE. funt zquales:

e 0. cergorei: ergo AL ell ¢ per-

Df. pendicularis.
Hujus propofitionis autor fer-
tur Oenipides Chius annis ante

Chriftum circiter 5 50. -

PRO~
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PROPOSITIO XIII.

Cum  reltaThew 6.

% AB.vel EB.

Jupra  reltam

p CD.confiftens,

B angulos  facit :

aut duos retos

* ABC., ABD. aut duobwus vetis
«qualesEB C. EBD. facit.

I_)rob. Re&a EB. cum re@a

A4 D C. aut facit utrinque zqua-
les angulos & 2 confequentera 1o.
reGos; aut non facit : fi non facit, P
bexcitetur ex B, perpendicularisb s1.1.
B A. Quoniam igitur angulo . .
ABD. zquales © funt ABE.¢ !
EBD. Siutrifque addas reGum "™

. ABC. deruntduore®i ABC,4 2-
ABD. =zquales tribus angulis A
ABC. ABE. EBD, quibus
etiamanguli EB C, EBD, funt
aquales & confequenter hi dyo
funt zquales duobus re&is.

Q.E.D.

D PRO-
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PROPOSITIO XIV.

Ther7. 4 Si ad ali-
quam  rectam

AC. & inea

L L punctum C.dus
reteDC.CE.

non ad cafdem

partes dulle y eos qui funt deinceps

anguless ACD, ACE. duobu

reltis aquales fecerint 5 in direGtum

erunt inter [eredte, hocelt D CE,
erit una lineareGta.

: Prob. Sire@eD C.CE.non

a Per jacent in direGtum , 2 jaceat

2.Pf. CF, aut alia quzpiam. Ergoan-

b 13.1.guli ACD. A CF. valent b duos

cCmrrare@os. Ergo cpars ACF, eft

%9 gqualis A CE. toti, Nam prius
ex hypothefi ACD. A CE. va-
lebant duos rectos.

- PRO-

-—
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PROPOSITIO XV.
p Siduerederhs.

A5 AB. CD,
5 feinvicem fe-

cent, angulos

c ad  verticem

AED. CEB. equales inter [e
faciens. :
Prob. Nam angulo five AED,
A five CE B. addatur angulus ,
medius D E B.aerit zqualisduo-a;. 1.
bus rectis , bergo anguli CEB. b 3.
AED. funt zquales. Idemque-#*
fiet fiangulo AEC, vel DEB.
adjiciatur angulus AED.
Thales Milefus fertur au&or
hujus propofitionis. ‘
Coroll. 1. Duz reQa fecantes
fe mutuo, efficiunt ad punctum
fectionis , quatuor angulos , qua-
tuor rectis @quales.
Coroll. 2.  Omnes anguli circa
idem pun&um conftitut1 2quales
funt quatuor recis.
B D PRO-



‘ C. wel B. major ¢ff.

810, 1.

b Bx
€I1s. 1.
d 4.1

c1y.1.
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PROPOSITIO XVI,

. Trianguls
o ABC. wuno

G latere BA.
érodu&o in

exter-
nus angrlss

E A C.utro-

» ©  libet interno

& oppofite

rob. Latus A C. a bifecetur in F.
ducatur BG. itaut BF. fit zqua-
lis F G. junge reGam A G. tunc
triangula AF G. CF B. habent {e jux-
ta 4.namlatus b A F. aquale eft lateri
CF. & latus F G. lateri F B. & angu-
lss A F G. cangulo CF B. ®2qualis;
dergo & angulum G A F. angulo BCF.
zqualem habebunt, ergo angulustota-
lis E A C. externus major eft interno &
oppofito A CB. Quod filatus.A B. bi-
feceturinl. idem fiet, & probabituran-
lum externum D A B. majorem effe
angulo A BC. Ergo cumangulusEAC,
cfitequalisangulo D A B. eritangulus
E A C. externus, major quolibetinter
no & oppofito nempe angulo C. vel B.
Q.E.D.

PRO-

.o —
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PROPOSITIO XVII

B Trianguli 6. 0.

N ABC.duoan-

guli, BCA.
C A B. velalii
quilibet , quo-
cunque modo [umpti , duobusrectis

. funt minores.

'Prob. Produ®o B C. in D.

externus angulus A C D.

2 major eft angulo A. vel B. feda 16.x.
anguli ACD. ACB. bvalentb 13.1.

tanttim duos reQos, ergo anguli
B. & C. interni, five C A B.
B C A. funt minores duobus
reétis. Idem dicam deangulis A.
& B. fi producam latus , B A.
Coroll. 1. In omni triangulo ,
enjus unus angulus fuerit reCtus
vel obtufus, reliqui funt acuti.
Coroll. 2. Omnesangulitrian-
guli zquilateri & trianguli Hofce-
lis, anguli fupra bafim E:lnt acutt.

D4 PRO-

e W O g e e o~ m

L e eten
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PROPOSITIO XVIIIL

Trianguli

A B C. majus

latus AC. ma-

jorem angulum

©ABC. fub-
tendit.

. Si negas : Ex majorilatere AC.
331 J)afac AD. zquale ipfi AB.
b 5.1 duc rectam B D. b erunt angul

ABD. AD B. zquales. Eftau-

tem angulus A D B. hoc eft

A B D. externus & oppofitus an-

< 16.1. gulo C. ¢ major. Multo ergo ma-
jor eft totalis angulus AB C. an-

gulo C. Major item eft angulo A,

nam fac CE. zquale ipfi CB.

ds.r. demunt anguli CE B. C BE,
e 16.1. zquales, © & angulus CE B. hoc
.f4 9 eft EB C. majorangulo A. fergo
*  angulus AB C. major angulo A.

Q.E.D.

PRO-

e

P D
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PROPOSITIO XIX.

A Trianguli 16, 13,
ABC majus
latus A C. fub
majori angulo

B o A BC. fub-
tenditur.

_ Si negas latus A C, effe majus
latere A B. fint qualia: 2er-*5- %

goanguli B, & C., funt zquales,
contra hypothefin. Si latus A B.
dicas majus latere A C. b ergobi8.1.
angulus C. major erit angulo B.
contra hypoth, Idem dicam de
latere B C. Ex quibus fic dico la~
tus A C. nec minus eft nec zqua-
le lateribus AB. CB. ergo majus.
Q.E.D.

N O T A.

Huc propofitio eft converfio precedenti,
uapropter hanc omittendo potsiffet dici:
s mafus latus majorem angulum fubten-
dit , urique ¢ major angulws & majori

Satere fubsenditur,
PRO-
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PROPOSITIO XX.

Th 13. D Trianguli ABC.

duo latera puta

AB. AC. quome-

docsunque [umptys

» reliqguo B C. funt
majora.

Prob. Produco C A. inD. fic
ut AD. fit zqualeipfi AB.
_‘A: & -proinde @ CD, zqualis ipfis
27 C A. AB. du@a re&ta D B. fic
dico : Reftz A D, A B. funt

bs.r. zquales b ergo zquales anguli D,
A & D B A. ¢Major ergo utroli-
" bet erit totus angulus D B C,
fed hunc angulum fubtendit latus

d19. . CD. hoc eft CA. AB. dergo
reGz CD. hoc eft CA. AB.
major eft quim las B C,

Q.E. D.

PRO-
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PROPOSITIO XXI.

A Si [uper irianguliTh. 14.
g ABC. uuo lntere BC.
ab extremitatibus dua
retle BD. DC. inte-
rivs conflituta fuerint
B c he conflitute reliquis
trianguli duobus lateri-
bus A B. AC minores quidem erunt,
majorem verd angalum consinebunt , id
eftangulus D. major eritangulo A.

intriangulo B AE. duolatera B A.

AE. amajora funt tertio BE. ergoa zo. 1.
fi addatur commune EC. erunt BA,
A C. majora quam BE. EC. Eodem
modo in triangulo CED. latera CE.
ED. majora {unt tertio C D. ergo fi
commune addatur D B. erunt CE. E B.
majoraquam BD. DC. fed AB. AC.
probata funt majora quam BE. E C.
ergo multo majoraquam BD. DC.

rob.2. pars. Angulus BDC. externus .
b major eft interno & oppofito DEC.b16. 1,
& hic major angulo A. interno & o
pofito, multo cr%) major angulus BDC.

& anguloA.Q.E.D.

Prob- 1. pars. Produto BD. inE.

PRO-
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PROPOSITIO XXII,

CPreb. 8. A __ —C Ex tribus

J . S retis DF.FG.
G H. que funt

b.$ «quales tribses
datis reftss A.

B. C. triangu-

» FL KG HIumFIG.cm-

Jituere; opor-

tet autem duas quomodocunque fumpras,

azo. 1. reliqua effe majores : a quoniam omnss

trianguls duo” lazera quomodocunqgme
[umpta reliquo funt majora.

Prax. Datis rectis ABC., fume
ipfis ordine zquales DF.FG.
G H. centro F. fpatio FD. duc
circulum D I. & centro G, fpatio
G H. ducaliuom HI 3 pun&o in-
terfe@ionis I. ducantur re@z F I,
& GI. & fattum eft quod pe-
titur.

Prob. in triangulo FIG. re&a
b1 FI zqualis eft bipfi DF. hoc
" eft A. & GLipfi GH.hoceft C.

& GF.ipliB. Q. E.F. -

N O T A

Hac conditio in vigefima propofitione
coutenta omists poruiffes.
PRO-
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PROPOSITIO XXIII,

Q Ad da;am re- p,-,&[g..
s\ @am A B. &my.
c . B punitum C, is

] o~ e datum, dato
angulo rectilinea

5 1 DEF. ¢equalem

- angulum rectilinewin G CB. con-

flituere.

Sume in rc&is EH EI duo
pundta utcunque , puta D.

& F. quz recta D F. junges.

Tum 3 fiat triangulum CCS’ B.a2z. 1.
habens latera @qualia lateribus -
trianguli ED F. fingula fingu~

lis :nci'loc facto triangula fe i;l
bent juxta propofitionem 8. ergo
anguli E. & C, erunt aecluales.
Hujus propofitionis autor fertur
Ocnipes Chius,

E PRO-
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PROPOSITIO XXIV.

. 15. \\;n A Sitridgu-
- lumABC.
dwo late-
‘ 14 5 :B. )
G AC.dso- |
3 B C bustrian-
«liDFE. !
Inseribus DF. DE. agualia habuerit, |
AB. ipi DF. »AC. ipfi DE. angu-
Iumwero A. majorem angulo D. bafim

BC. bafi FE. majorem babebit.

dre@am FD.&ad punQum
$123. 1. in ea datum 2 fiat angulus
FD G. zqualis angulo A, & la-
., - tus DG, ipfi DE. hoc eft ipfi
b 4. 2. AC. fit zquale, b & confequen-
ter bafis B C. bafi FG. jungan-~
tur rez GE. GF.anguli DGE.
¢ s... PEG. © zquales erunt. Ergo
totus angulus F E G, major quam
D E G. major etiam erit quam
D G E." & multo major quam
dé10.1. FGE.dergore@a GF. & huic
2qualis BC, major eft quam EF.
Q.E.D.

M ——— e — .

PRO~ -
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PROPOSITIO XXV,

D Si duo . 16.
] triangula
ABC,
DEF
3 c E ® duo late-

v4 > duobus lateribus equalia habue-
rint 5 alterum alteri hoc eft AB.
ipi ED. & A C.ipfi DF. bafim
vero B C. bafi EF. majorem ha-
buerint : & angulum A angulo D,
majorem babebunt [ub equalibus
reitis contentum.

Prob. Quia fiangulus A, non
eft major angulo D. erit vel
@qualis , vel minor : fi zqualis
a ergo bafes BC. EF. erunt aec}ua- 241
les, quod eft contra hypothefim.
Siminor: cum latera AB. A C,
fint zqualiaipfis D E. D F. bafis
EF. b major erit bafe B C. con-b 24.1.
tra hypoth. ergo cum nec zqualis
vel minor efle poteft erit neceffa-
riomajor Q. E.D.

' E 2 PRO-
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PROPOSITIO XXVI.

Th. 17,

Q4L

Si duo triangula, duos angulos, duobus
angnlis aquales habuerint, altersim al-

teri; ¢ wnum latus wni lateri aqunle,

five guod adfacet aqualibus angulss, five

quodq uni aqualinm angulovum [wbtendi-
dur , (o religualatera , veliquis lateribus
aqualia babebuns, alterum alteri, ¢ re-
liguum angulum reliquo angulo.

rob. fint in triangulis ABC.DEF.
Panguli B. & C. zquales angulisE.

& F. fintque primo latera BC.EF. .

(qu= adjacent angulis equalibus) zqua-
liccll- Si la]tus ED.non eﬁ'qxqualc iz)ﬁ?i A.
fit eo majus, & fumatur E G. zquale
ipfi BA. tum du&a F G. Duo latera
triangulorum GEF. ABC. ®qualia
funt, & anguli E. & B. zquales contenti
inter latera xqualia, aErgo anguli C.
& G F E. funtzquales, quod cfle non
teft : nam angulus GFE. eft pars
ipfius D F E. quizqualis ponebaturipfi
C.nonergo DE. ma?or eft quam BA.
Sed neque minor, alias lateri BA. ea-
dem quz prius, applicaretur demon-
. ) firatio.
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firatio. Ergo is. Ergo triangula
DEF. A Bgc.ﬁglum juxta o lae
tera lateribus , & anguli angulis cor-
refpondentibus funt xquales. -

Sint deinde latera A B. D E. fubten-
dentia zquales angulos C. & EFD.
interfe ®qualia, dico latera CB. C A.
ipfis FE. FD. effe xqualid, & angu-
lum A. angulo D. zgualem. Si enim
latus EF fit majus latere BC. fume
reGtam E G. zqualem ipfi BC. duc

* re€tam D G. quoniam igitur latera A B.

BC. funtzqualiaipfis DE. EG. & an-
guli B. & E. funt =quales ex hypoth.

erit bangulus C.angulo E G D. zqualis.b 4.1

Igitur & angulus E G D.angulo EFD.
erit zqualis, hoc eft externus interno

& oppofito ¢ quod eft abfurdum. Non ¢;6, 1

cit ergo latus EF. majus latere BC.
fed neque minus eft, ut oftendit
cadem demonfiratio applicata lateri
BC. ergoefteixzquale ; ergo triangula
ABC.DEF. ﬁ:%ubcnt juxta 4. cum
latus AB. ipfi DE. & BC. ipfi EF.
& angulus B. angulo E. fit zqualis &
confequenter bafis A C. bali D F.
Q.E.D. :

Thales milefins anitor bujus fertur,

E3 PRO-
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s
P ROPOSITIO XXVII.

T8 B Si in
_ \ * duas rectas
- A N8 __®  AB.CD.
K } : T reda EF.
c H D jncides an-
E gulos  al-
ternos A G H. DHG. «que-
lesinter (e fecerit: parallele erunt

inter fe recte.

. Prob. Si non. funt parallela
A a coibunt tandem puta in I,
" & fiet triangulum GIH, cujus
angulus externus A G H. erit
b 16.1.b major interno & oppolito
GHD. cui tamen ex hypotheft

erat zqualis, Similiter demon-
ftrabitur , fi dicantur concurrere
in K. Ergo non concurrunt,

Ergo funt parallele Q. E.D.

PRO-
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PROPOSITIO XXVIIL

. Si in J"‘“Tl‘.! .,
\G ye§as AB, CD. ?

E
A B refla EF. inci-
\ dens 5 externxm
angulum A GE.

C H\ D interne & agm-

P fito @ ad eafdens

potes GHC,

aqualem fecerit © aut imternos G eafdem partes

A GH. GHC. dwsbus rectis aquales frcerit ;
parallele erunt inter fé recle.

-gryrob. 1.pars. Angulo A G E. azqua-3 15.1.

Plis eft angulus BGH. angulus CHG.
zqualis_ponitar angulo A G E.

bergaalterni BG H.G HC. funtzqua-br..4x,

les; cergore€tz A B. CD. funt parallel. ¢ 35, 1,

Prob. 2. AngulusEG A. cumangulo -
A G F. d valet duos refos, angulid 13.1.
AGH: GHC. ponuntur zquales duobus

re&tise etgo fubdudto communiangulo ¢ 3.4

AGH. remanebuntanguli EGA. GHC.
aquales. Ergore&t= A B.CD. funt pa-
ra(}lelz er prioremn partem hujus.

Ex fecunda parte hujus propofitionis, -
conftat fufficienter de veritate undecimi
Axiomatis: nimirum 3 contrario.

N O T A. ,

Hatres propriesates 27, ac 2.8. propo=
Prione propofita snicd coptineri potuiffent
wti fequens 29. queque eatenus per mo=
Aums converfionss demonfirata videtur.

E 4 PRO-

i




6 Erem Eucripis
PROPOSITIO XXIX.

2. g\ © ' In parql-
G- leles redtas
A : AB. CD.

p reite EF.

c “,\F incidens : &

. e alternos an-

gulos B G H. GHC. «quales

incer fe facit : & externum E G B.

. interno & oppofito & ad eafdem

partes EH D, equalem : & in-

ternos ad eafdem partes A GH.
C B G. duobus reitis equales.

rob. 1.pars. AnguliD HG.

ai3. 1.8 GHC. 2 valent duos re®os :

anguli item DHG. B G H.

. " bvalent duos re@os ¢ ergo fub-

«x.  dudo communi angulo DHG,

anguliBGH. GHC, alterni re-
manebant zquales.

Prob. 2. Anguli E G'B,

d13.1. B G H. valent 4 duos re&os : an~

gui BGH, G HD, valent

¢ duos

b28.1.
€3
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¢ duos rectos, ergo fubducto com-¢ 23.1.
muni B G H. remanebunt anguli
EGB..EHD. 2quales.

Prob. 3. Reltz AB. CD.
ponuntur parallcle f ergo ne-f 35
que verfus A. neque verfus B, bf.
concurrunt , €rgo tam verfus A,
quam verfus B. anguli interniad
eafdem partes funt 2quales duo-
bus reitis , 2 fi enim ex aliquag rr.
. parteeflent minores , ex €acon- %
currerent, )

Corall.. Omne parallelogram-
mum , habens unum angulum
reétum, eft parallelogrammum
reCtangulum,

PRO-
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FPROPOSITIO XXX

Th. 21. A G\x\ B ’ Qu‘ €t~
\ dem  rela
L E_EF. paral-

\ lele A B
© "\ ® ¢p. ¢in-

: -

parallele.

rob. Inhas tres re@asin eo-

dem plano pofitas fi cadat

re¢ta GK. angulus AIL, zqua-

@29.1. lis eritangulo IL F. 3 quia {unt

alterni 5 & angulus externus

ILF. angulo LKD. interno&

b1 oppofito: b ergo anguli AIL.

;‘;7 L LKD. funt zquales : © ergo

"“re@tz AB. CD. funt parallelz
Q.E. D.

PRO-

- ————— e - e

ter fe fums

f
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PROPOSITIO XXXIL

© R _ A dato Preble.

A a punéto . G, ™
date refte

o H »p CD. pas |

\,,« rallelamre-

&amlineam A B. ducere.

Fx\G. in datam C D. duc
xeétam G H. utcunque, &

angulo G H D. 3 conftituatura 23.1.
#qualis ad G. nempe angulus ,
HGA. b erit reta A B. ipfibz7-n -
CD. parallela , quia anguli al-

terni AG H, DHG. funt zqua-

les QE. F.

PRO-.




Th. 22, A »
A BC. uno
' /\/ latere B C,
/ preducte in

60 Erem. Eucripis

PROPOSITIO XXXII.
Trianguli

B c© E E. externus
angulus A CE. duobus internis &
oppofitis ABC. B A C. aqualis
efi: & trianguli, tres interns an-
guli A, B.C. duobus reitis equales

funt,

o Prob. 1. pars. 3 Ducaturex C.

: reGta C D, parallela reGz
AB. tunc quiare@a A C. cadit
in parallelas AB. CD. angulus

- b291. A, zqualis eft balterno ACD.

_ Etquia B C. cadit in ealdem, pa-
rallelas angulus E C D. extcrnus

¢19. 1. ¢ 2qualis eft intcrno B. Totalis
ergo A CE. aqualis eft duobus
internis & oppofitis A. & B.
Q.E. D, ' - :
Prob. 2. Angulus A CB,

d13. 1. cumexterno A CE, d valet duos
 reQos,

e >




’ r
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rectos , fedangulus A CE. ¢2-¢ ;1.4.

qualis eft angulis A, & B. ergo
angilus C. cumangulis A, & B.
valent duos reGos, ergotresan-
guli , &c. Hujus propofitionis

~autor fertur Pythagoras Samius

circaannum ante Chift. 650.

Coroll. 1. Omnes tres anguli
vnius triarguli, funt zquales tri-
bus cujufcunque alterius trianguli
fimul fomptis; & quando duo ?unt
2quales’ duobys , erit & reliquus
reliquo zqualis.

Coroll. 2. IntrianguloIfofcele

reftangulo, anguli ad bafim funt -

{femirecti.
Coroll. 3. Angulus trianguli
zquilateri eft una tertia duorum

‘re&torum, vel duz tertiz unius
Te&t,

. Sch, Omnis figura reQilinea
diftribuitur in tot triangula, quot
ipfa continet latera, demiptis guo-
bus, & anguli triangulorum, con-

tituunt angulos figura,

F PRO-
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PROPOSITIO XXXIII

h.23. B Relle AC,
B D. quecqua-
les & parallelss
AB.CD. ud
eafdem partes con~

Jungunt : & ipfe aquales & pa-
vallele funt.

. Prob. Ducretam D A, qua
191 Pdatas A B.CD. jungat 2 tunc
anguli alterni DAB. ADC,
erunt zquales : latus A B. poni-

tur zquale lateri CD. latus A D,

et commune ergo bafes A C.

b4.1. D B, funt zquales, b Ergo an-’

uli CAD. AD B, funt zqua-
c27nt]es; ¢ ergo ree AC., DB,
funt parallelz,

- PRO-

|
e et

SRIUNIIPR P YSup
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FROPOSITIO XXXIV.
Parallelogram- 10, »4,

- A B ]
) morum [patiornm
- ] que ex adverfo &
- latera AB,CD, .

C D AC.BD. ¢
anguli A. & D.B. & C. equalia
Junt inter fe, & diameter AD,
illa bifariam fecat. -

Pkob. Rectz AB. CD. po-
nuntur parallelz, 2 ergoan-, ,q,,
gulus BAD.angulo CD-A. &
angulus CA D, angulo ADB.
funt zquales , cum fint alterni,
Ergo triangula ABD. ACD.
habent duos angulos zquales al-
rerum alteri, & ipfis commune
latus A D. adjacet; bergo& re- p 161,
liquianguli B. & C. funt zquales,
& reliqua latera, A B. ipfiCD.
& BD. ipfi A C. erunt zqualia,
cum zqualibus angulis , nempe
alternis opponantur. ¢Ergotrian- ¢ 4. x.
gula ABD. A CD. xzqualia in-
ter fe funt. Q.E.D,
F 2 PRO-
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., PROPOSITIO XXXV.

Th2y: A__E F E B Paralle-

' i Z logramma
’ AD.FD.
P

3

A fuper ea-
[ dem _bafi
4] i - CD. &

c Do T in iifdem

parallelis AB, CD. conflituta,

anter fo funt aqualia.

d tribus modis poteft contin-
Igere, fi, ut vides , in 1, figura ,
\ fic dico.- Re@x AE. EB. funt

a1.4x.3 2quales , quia funt b zquales
b3+1re@z CD, Re@z AC. ED.

- funt zquales : angulis CAE.
¢ 29.1. ¢ zqualiseft angulo D E B. ergo
¢ 4.1. triangulum C A E. ¢ zquale eft
£2.4x triangulo DE B. f addito ergo
communi F CD, fient parallelo-~
gramma AECD. CEBD.
2qualia, :
Siutin2. Re@z AE, FB:
g 3. funt zquales ut prius: g dempta
% jgitur communi F E. erunt 2qua-
‘ : les

<




B
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les AF. EB. Re@ AC.ED,
funt h zquales: anguli A, & E.b 342
funt i zquales, ! ergo triz\ngulail 29.1.
FAC.BED. funt m?ualia, addito” * '

. ergo communi trapefio EF CD.

parallelogramma A E C D.
F B CD. erunt ™ zqualia. m 2

Siutin 33.idem repeto. Redtg
AE. FB. {unt " zquales ipfi C D, n 34.1.
©ergo & inter fe: ergore@a AF, oI
P zqualiseft re&tz EB. Reltz}’,
A C.ED.funt 9¢quales, anguli Ax.
item E. & A. funt *zquales: er- 3 3#7
gotriangula A CF. EDB. funt
fzqualia: Ergofiabutroquetol-f4. 1
Ias triangulum E G F. relinques
®qualia trapezia ACG E. &

F G D B. quibus fi addas com-
mune triangulum CG D. facies
parallelogramma AD. DF. z-
qualia. Q.E.D, '
SCHOLIUM.

Hinc omnism parallelogrammorsm
dimenfio , cum aqualia fint parallelo-
grammoreangulo, cujus area provenit
o4 mrlgiplicatione lasterum fm;i; 0
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- PROPOSITIO XXXVI.

11). 36‘ A o FTy B P 474!—
lelogram-

- | ma AE.

¢ HD. fu-

per equa-

libus bafibus CE. FD. & iniifdem -

parallelis AB. CD.conflituta, in-
ter fe funt aqualia.

| Prob. CorineQantur paralle-

logramma re&tis CH. EB.

a 34.1. 2 quz erunt zquales & parallele,

' Hoc pofito, parallelogrammum

b 351 A E. zquale eft ipfi > CB. & pa-

rallelogrammum CB. ipfi ® HD.

fd 1 ¢ ergo parallelogramma A E,
*  HD.funt zqualia. Q.E.D.

PRO-

e e o e e
- - 3 R .
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PROPOSITIO XXXVII.

x B Triangula To. 27,
ACD.FCD.
fuper  eadem
baf CD. &

[
° in iifdem pa-
mlleluAB CD. conflituta, funt
inter (e aqualia.

Prob. aPer D.ducas DE. pa-a 3r.10
rallelam rectz C A. & D B,

ipfi CF, parallelogramma AD. |

CB. berunt zqualia : ©fed eo-b 35.1
fum dimidia funt triangula ACD, © 3¢ **
F CD. ¢ ergo ipha tnangulad 7
A CD. FCD. funt zqualia, A

Q.E.D.

F4 PRO-



¢§ ErLeMm. Euc'r. IDIS

PROPOSITIO XXXVII.

A G ¥

 CTTTE ¥ T
¥5.28.  Triangula A CE.BFD. fuper
aqualibus bafibus CE. FD. & in
ifdem parallelis AB. CD. aqua—
bsa funt inter fe.

ajLr Prob. 2Ducatur EG. parallé—

laipi AC.&FH.ipiBD.

b36.1.b erunt parallelogramma C G.
¢341. HD, zqualia, ©Horum dimidia

funt triangula A CE, B F D.
d7. dErgo fgnt inter fe @qualia,
¥ QE.D.

- . . " < PRO-

e — e

e ———— e
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PROPOSITIO XXXIX.

£ . Equalistrian-Tb.29.

A ~gula A BC.

d D B C. fuper

‘ A eadem bafi BC,

B¢ G dad eafdem
partes conflituta s in iifdem funt pa-

rallelis. Hoc eft AD, eft paral-
lelaBC.

Prob. Sinegasfit. 2 AE,ipfis ju=
B C. parallela cui reGa BD.
produ@a occurrat in E. Duéta
ergoreéta CE. btriangula ABC. b 371
E B C. erunt zqualia, parstoti,

quod fieri nequit: nam triangu-

lum D B C. zquale triangulo

A B C. zquale quoque foret
triangulo E B C, per 1, ax.

Quod fi dicas AF. & BC, efle ..
parallelas , eadem repetetur de-
monftratio,, & fequetur totum &
partem efle zqualia.

PRO-
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PROPOSITIO XL.

15 30, ' G Fqualia
} v triangula
H ABC.

. DEF

B c £ F [uper a-

qualibus bafibus BC. EF. & ad
eafdem partes conflituta , insifdem
Junt parallelis AD. BF.
Prob. Sinegas AD.ipfi BF.
effe parallelam , fit AG. cui
occurrat E D, produta in G,
# 381 Tuncducta G F. erunt 2 triangu-
laGEF. AB C. zqualia : pone-
bantur autem #qualia triangula
ABC. DEF. ergototum GEF.
& pars DEF. eidem triangulo
ABC. zquale » b erunt zqualia,

Quod fiert nequit,

br
oAx,

PRO-
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PROPOSITIO XLI,

A E - Si paralle- 1, 31,
' * lograminum
A ECD,
communem
C cum trian-

D

gulo F C D, bafim CD. habuerit,
¢ in iifdem parallelis AF. CD. -
fuerit : parallelogrammum eris du~
plum trianguli.

rob; Ducatur diameter A D,
Triangula FCD. ACD,

a funt zqualia ; Parallelogram- 2 37.x. -

 mum C E. b eft duplum triangulib 34.1.
A CD. cergo & trianguli FCD. ;S'
~Q E. D. R . ‘
| SCHOLIUM
Cum jam per 35. omnium parallele- -

LYAMMOTHI ATER obtinetuy, etiam triana

gulorum , que cornndems Aimidia funt »
non lazebit.

PRO-

e A
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PROPOSITIO XLIL'

Proble- A yr Datotrian-
mail, EY gubo ABC.
. equale pa-
ralielogram-
masm G C
confiituere
B C indatoredti-
> lineo ang.D.

- B

ati trianguli AB C.. Bafim
aro. 1. DB C. divgidc abifariam in E.
b 3r.1. duCtaque E A. b agatur per A.
reGa A H. parallela1pfi B C. Ad
c23-x. punGum E. ¢ faGoangulo GEC.
ipfi D. aqualis educatur ex C.

d 3rxre@ta CH, ipfi EG. d parallela
dico faGum. oo
Prob. Triangula ABE. AEC,
¢ 38.1. funt ¢ zqualia : triangulum AEC.
- eft dimidiom trianguli, AB C,
f4r.1. & f dimidium parallelogrammi
B C. fuper eadem bafi E C. con-

. ftituti: ergo triangulum AB C.
g6 eft & zquale parallelogrammo
¥ .G C. habens ex conftru@ione
angulum GEC. zqualem dato
angulo D. Q.E.F,

PRO-~
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PROPOSITIO XLIII.

A_ P © Omnis Th. 31,

paralielo-

o grammi ,

oz 7% compleme-

D E c 4 corum

. que circa

diametrum [unt parallelogrammo-
rum, inter [e funt equalia.

n hac figura, parallelogramma
I circa diametrum funt , FK,
HE. complementa verd eorum,
parallelogramma A G. G C. hac
complementa dico efle zqualia.

Prob, TriangulaBAD. BCD.

 funt 2 zqualia. Itemquetriangu- a 34.1.

1aBKG.BFG, & GED.GHD.
Ergo fi ab zqualibus triangulis
B AD. BCD. tollas zqualia,
nempe BKG. ipfi BFG. &
GHD. ipfi GED. comple-
menta G A, G.C. quz remanent,
crunt zqualia, Q. E.D.

' G PRO-
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PROPOSITIO XLIV.

A_G ¥H

e

Prolle- g4 a‘ztm rectam F. dato trien-
' gulo A B C. aquale parallelogram-
mum CM. applicare in dato an-

gulo re&ilineo D.

onﬁttuc triangulo ABC.
a4z 1. Ca zquale parallelogrammum

C G. habens anglum GEC.
zqualem angulo dato D, tum
produc BC. in K. fic « CK.
bs.r. fit bzqualisdatz F. per K. agatur
¢ 311 ¢ K 1. parallela ipft C H. occur-
rens G H, produ&tz in §, De-

inde ex I, ducatur per C. diame-

ter 1C. occurrens rectz GE.
produ&zin L. & per L. ducatur

LM, parallela ipft EK. fecans IK.

pro-




sz‘n Primus. 75

produ&am in M. producatur-

que HC. in N. dico paraliclo-
grammump CM, efle quod peti-
tur,”

. Prob. Complementa G C.
CM. fant 4 zqualia, parallelo- d 44.1.
grammum G C, eft ¢ zqualec &~
‘triangulo ABC. ergo & comple- <
mentuin CM.habét autem lineam

CK. zqualem datz F. & angu-

lom C N M. zqualem angulo

H CK. qui f zqualis eft angulof 28.1.
GE C. qui ponitur zqualis dato Fr

" angulo D. ergo parallelogram-~
-mum CM, zquale eft triangulo.
- A B C. & habet lineam C K.
zqualem datz F. & angulum
GNM. zqualem dato D. Q.

E. F.

Ga PRO-
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PROPOSITIO XLV.

A

\B
2 G x o
\c'DHI D-\

Pioble- Dato vectilineo A D. equale pa-
mai3. .

rallelogrammum ED. conflisuere,
indato recilineo angulo F.

ivide rc&nlmcum in triangula,
a", 1. D ogrammum a E L
2q) uale tm l:5ulo BCD. in an-

guloH. xquah ipi¥. & fupralatus G 1.
parallelogrammum G D. zquale trian~
gulo A BC. habensin L angulum GID.
zqualem ipfi H. & faGum eft qued pe-

titu
Prob Parallelogrammum E I xqua-
bEr Jeeftb mangulgg]‘.’:aCD inan, k()lH
. zquali dato F. rurfus parallelogram.-
mum GD. zc‘luatur triangulo ABC.
etiam in an; o dato, ergo parallelo-
mmum E D. quod zquale eft parti-
us fimul fumptxs, z?uamr rectilineo
ABCD. mdatoanguo QE.F..

PRO-
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PROPOSITIO XLVI.

C D

Datd re@i A B, proble-
quadrasm ABDC, ™'+
defcribere.

Fx A. & B. @ erige perpendi-a 1.1,
«ulares C A. D B, zquales
ipfi A B. jungaturquerecta CD.
& faGum eft quod petitur. !
Prob. b Anguli A.& B. funtb Ex .
re&i: ergoretz AC. BD. funt :”';/;: “
¢ parallelz. Utraqued eft zqualis d £«
ipﬁ,A B. ergo & inter fe: ¢ ergo :”'f;;'
& -AB. & CD. parallelz, Tunt prop.
aquales : ergoAC. CD. DB,
funt zquales, & figuraeft paral-
lelogramuna : cumque anguli A.
& B. int reti, ferunt etiam op- f 34.1.
pofwi  C, & D. refti. Ergo
. ABDC. 2t quadraturmn. Q. E. F.

G PRO-
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PROPOSITIO XLVII.

. % L D

Th33- Inveltangulo triangulo B A C.
quadratum BD. quod 4 latere BC.
reitum angulum B A C. fubten- -
dente defcribitur ; equale eff qua-
dratis BG. G H. que & lateribm
B A. AC. redtum angulum BAC,
continentibus , defcribuntur.

Prob. Ex punGto A. duc
a3rx L 2reQam A L. parallelamipfi
BE. & jungere@as, AD, BL
Triangula ACD. I1CB. feha-

bent juxta 4.namlatera CD.CA.

. funt



D

Lieer PrRIMus. 79

funt zqualia ipfis CB. C 1. & an-
guli contenti 1CB, ACD. zqua-
Ies: cum anguli ICA, BCD.
fint b reti & anguluis A CB.b 3o
communis: ergo triangula ACD. ek
BCI. funt zqualia. Sed triangu-
lum ACD. eft ¢ dimidium paral- ¢ 4. 1
lelogrammi L €. cum fint fupra
eangem bafim CD. & inter eal-
dem parallelas AL. CD. & trian-
gulum ICB. dimidium eft ?ua-
drati CH, ob eandem caufam.
¢ Ergo quadratum CH. ef} 2qua- d 6.
- le parallelogrammo L C. cum Ax.
eorum dimidia fint zqualia, -
~~ Jamducanturre&e AE.FC,

Triangula FB C. ABE. funt z-
qualia, cum fe habeant juxta 4. &
triangulum A B E. eft dimidium
parallelogrammi B L. ficut trian-
gulum F B C, dimidium quadrati
B G. ergoquadratum B G, eft z-
quale parallelogrammo B L. To-
tum ergo quadratum BD. zquale -
¢ft quadratis BG. CH, Q.E.D.

G 4 SCHO-
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SCHOLIUM.

Nobilifimuws hoc Pythagere invex-
tum prater infinitas wiilitates , guas pey

univerfam Mathefin [pergere nemo infi-

cinsibit , Methodum nobss tradis.

1. Ex Aatis duvbus qesbufcangne ln-
tevibuk intriangulo veitangnlo veliquum
Latwsinvenire. Nimirum fi AB. 6.par-
tinm AC. 8.erit BC. 10. nam i qua-
dratom A B. 36. addatwr ad quadratuns
A C. 64. fumma exit 100. ex guo ex-
< trallaradix erit 10. ipfum latus quafi-
m BC.

Vel i BC. fit 10. AB. 6. erit AC. 8.
Zuom'am (7 4 qundrato BC 100. fubtra-

atur qadrarum AB. 36. relinquitur
64 cnjres radix oft Intws quafitam A C.

2. Additionem ¢ [wbtyaitionens qua-
Araterum, que differentiam inter Aata-
rum linearum quadrata offendit.

3. Cums ex tribsws veits lineis 3.4. 8.
partium vel ex aguo per alios numseves
multiplicatis,mon nyfi eriangulum reitan-
gulum conftizui poreft ( quod occafionem
Pythagere de boc invénts dedsffe plurims
comtendunt ) in ipfiscampis [ersper pores
rimes funicnlo conficiens jam diciume
sriangulum pythagoricum , Angulums re-
Cinm detovmmare.
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" PROPOSITIOXEVIIL

St quadratum quod th,
2 CqB. #no lnteqrum 3+
trianguli CAB.deferi- -
bitur, aquale fit ite .
qua arelriquss duobss
trignguli ~ lateribus
9 % AB. AC. defcribuntur

quadravis :  angulus

C A B, contentus fub religuss duobus
triangulilateribus A B. A €. reitus eft.

Prob. 3 Ducatur ex A.ipfi AB.a 1.1
perpendicularis AD.ipfi AC,
zqualis, jungaturqsreGa DB. hoc
goﬁto ficdico. Angulus DAB. -
rectus eft, cergo quadratum re@g b 2«
D B. zquale eft quadratis reta- :’:/7’: L
- rum AB.AD.vel AC, Sed qua-
dratum ipfius C B. ex hypoth, 2-
quale eft quadratis earundem CA,
AB.dergoretz CB.BD. funtdr.
zqualés. Ergo triangula C AB, %
ADB, habent tria latera 2qualia,
€ & angulos qui zqualibus lateri- ¢ 8:z.
bus refpondent @quales, Ergafi
angulus D A B. rectus eft, erit
etiam reGus C A B. cum latera -

D B. B C.fint qualia, Q.E. D.
SCH‘O:-

D
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SCHOLIUM

amquam omnes propofitiones in
lih"i?%u't’;?dk Suam per’UniI:)erfam Ma-
thefin obtineant Ulum , nibilominus ob
frequentioresn allegationem , quafdam
effe feligendas nulivn dnbito , quarum
catalogum , ut bic, poft omnes fequentes,
- apponans libyos.

Libri primi Infiguiores propofitiones.
4-5.6.13.15.26.29.31.32.36.37.38.
4V 47. quibus & nonnullis annsmerantur
18. 19.20.

Problemata porro paffim per totnm
.. librum primam difper(a, ad exercitium
regula ac circini mnimé negligenda funt;
cum in  [ubfequentibwus confiruétionsm
Tacilisatem pareans.

L}

EVCLI-

— e e e .~
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EVCLIDIS
ELEMENTUM II

DEFINITIONES
I.

c D Parallelogri-
mum  redan-
@ ABCD,
continers dici-
tur [ub .dus-
A A B bus r£§l‘i¢ AB.
B D. que rettum angulum A B D.
comprebendunt. ‘

uemadmodum in circulo
Q cognita diametro, tota ejus
area cognofcitur, fic ex-
preflis duabus Imeis quz angulum
reG@um continent 1n parallelo-
grammo re&angulo , flatim tota
cjus quantitas frtelligrtur , nimi-

ru,{:: ‘llatimdo&lonh'gn .
Obferva 1. Illud parallelo-
gramunum dici reGtangulum quod
unum

\
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‘unum habet angulum reGum. Si

a29.1.
b 34.1.

enim unus cft retus2 berunt &
reliqui recti,

Obferva 2. In fequentibus
nomine retanguli , Euclidem
femper intelligere parallelogram-
mum reCtangulum , licet vis no-
minis id non exigat.

3. Geometras omne paralle-
logrammum exprimere duas tan-
tum nominando literas , qua per
.diametrum opponuntur, Ut ap-
pofitum parallelogrammum  ap-
pellant. AD.

4. Cognitis lateribus re&an-

“gult, inveniri ejus aream ex mul-

tiplicatione numeri unius lateris

in numerum alterius lateris circa

eundem angulum. Similiterque

cognita area reGtanguli & uno Ja-

terum, inveniti alterum latus i -
dividatur numerus arez per nu-

merum lateris dati, quotiens enim

erit latus quefitum,

11,
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II

A ¥ ' . Omnis pa~
vallelogrami
fhatis unum-
quodlibet eov
T8 QU4 Cir-
ca diametrit
E D llius funt 5 -
-~ parallelogra-
morum 5 cum duobws complementis »
gnomon vocetur.
In parallelogrammo A D, pa-
rallelogrammum G E. cum
duobus complementis GE. EH.
vocetur premar , quod Latiné nor-
mamm fonat , ejus enim fpeciem
nobis exhibet,

H PRO-
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. PROPOSITIO I,

5.1. C P D Si fuerine
e e r{ﬂz G.
¢ AB. fece-
turque alte-
ra ipfarnm
- A B.m quot-

ATTE B cung [egme-

G —~——————m taAE EB.

refangulum

CB. comprebenfum fiub dnabus rectis AC.

infeitd hocelt G. & A B. feili, equale

eft vectangulis CE. F B. qua [isb infeitd

CA. & qmolibet fegmentorum AE.EB.
comprebenduntur.

. rob. Ex E:n&is A. & B. erige a per-

& 3.1 pendiculares AC. BD. ®quales date

G. & ducatur re€ta CD. ficque fiat

ex lineis CA. hoceft G. & A B.re&an-

gulum C B. Rectam A B. utcunque di-

d 3. 1.videin E. & fat dE F. parallela & 2qua--

& 3.1 lisipfiA C. erunt CE. F B. rectangula,
¢ 29.1. Nam angulus F EB. re€tus eft ¢ quia
f 28. 1. 2qualisipfi A. & confequenter freliqui

_ g 34.1. angulirecti, & latera g latcribus oppofi-

tis equalia. Hxcautem duo re€tangula
CF.BF.fimul fumpta funt zqualiato~

tali B C. hoceft partestoti. Q.E.D.
Idem patet in numeris, pura 6. & 2.
divide 6. in 2. & 4. dico 12. numerum
Erodu&um ex 6.in 2.¢qualem efle duo-
us numeris 4. & 8. qui fiunt ex multi-
plicatione duorumin duo,& in quatuor.
PRO-

C et e er—
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PROPOSITIO II.

2 G ¥ 7 Si redla linea Th. 2.
’ AB. fecta fit ut-
eunque puta in
C.& D. Reftan-
guls EC. GD.
H B. comprehen-
" fa fub tota AE.
hocl _céﬂ: AB. &
¢ D wuolibet fegmen-
A B ?omm Af(fC D.
BD. aqualia funt, quadrato AF. quod &
tota A B. fir.

Prob- Ex A B.fiat a quadratum EB.a 46.1.

ex C. & D. erigantur b CG.DH.b 311,
parallele & zquales ipfi AE. hoc & 3.1,
fito, erit retangulum E C. compre-
enfum fub tota AE. c hoceftAB. & ¢ 30..
fegmento A C. & eodem modo re€tan- Def.
gula GD. HB. fub tota & utrolibet
jegmentorum. Cum ersgo rectangula -
EC.-GD. HB. fint partes omnes fuo
toti quadrato AF. xquales, patet rectan-
gula comprehenfa fub A E. hoceft A B.
& fegmentis A C.CD.DB. xqualiaeffe
quadrato linex AB. Q.E.D.
In numeris divide 10.in 7. & 3.dico
70. & 30. qui producuntur ex muldpli-
catione 10. in 7. & in 3. zqualia cfle
100. quadrato fiumeri 10.

H: PRO-
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PROPOSITIO III
c "F D

1

A E B

3. . Sirelalinea AB. feita fit ut-
cunque in E. Rectangulum C B.
fubtota AB. & uno [egmentorum
A C. hoceft AE, comprehenfum,

. aquale eft reGangulo F B. quod fub
fegmentis BE. FE, hoceft B A,
comprebenditur s & quod 4 predide
fegmento A E. deferibitur quadra~
1w CE. =

. Prob. Datam AB. feco utcun-

A queinE.ex punctis A.E.B,

a 1. 1. erigo 2 perpendiculares AC.EF.,

2‘3‘- t B D. parallelas b inter fe & zqua-
3. 1.

les fegmento A E. tum duco

reftam 3 pun&o C. ad D. qua

¢ 33.1. erit parallela < ipfi AB, Hoc po-

fito fic dico, A C. eft zqualis

- . dipfi |
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dipfi AE.ergo retangulum AD. d Ex
eft comprehenfum fub tota AB. confh.
& uno fegmentorumn A C. hoc eft
AE. Rurfus FE.cft 4 2qualis
ipfi E A. ergorectangulum F B.
eft comprehenfum {ub fegmento
BE.EF. hoceft AE. Denique
~ parallelogrammum A F. quadra-

tum eft cum A C. EF, fint
perpendiculares & zquales ipfi
AE. Ergo cum refangulum
A D. zquale fit quadrato AF. &
reGtangulo F B. patet reCtangu-
lum fub tota A B. & fegmento
A E. zqualeefle re&tangulo com-
prehen?o {ub fegmentis AE. E B.
- & quadrato pradi@i fegmenti
AE. QE.D.

In numeris divide 10. in 7. &
3. numerus 70. productus ex 10.
in 7. zqualis eft numero 21. qui
ex 7. in 3. producitur ; unacum _
49. quadrato prioris partis 7.

.H3A PRO-
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PROPOSITIO IV.

5 4. © Sirelalinea
w4 D E_E AB Jeds fir
utcungue ,in C.
quadratumAE.
4od & tota AB.
: eferibituy 5 a-
< K quale erit qua-
: dunk}-lF.CK.
: e & fegmentis
A ¢ BicdE deferi-
. buntur , 5o &
rectangulo quod bis fub fegmentis AC. ~
C B. comprehenditur nempce rectangulis
AG.GE. '

G.1. rob. Superdatam A B. fiat a qua- W
ne dratum XCE duc diametrum % B
b jL1. ex C.fiat CF. parallela b refta BE. |

fecans diametrum in G. per quod age dl
HK. parallelam b ipfi AB. hoc pofita '
ficdico. Trianguli ABD. latera AD. f
AB. {funt xqualia. ergoanguliADB. !
* ABD. funt dxquales, ergo efemiredi, Tv
* cim angulus A. fit re¢tus. Idemque "
£ 129.1. dicendum de triangulo EDB. Rurfus "
sngulus DF G. reGtus f eft , angulus t
F D G. oftenfus eft femirectus, ergo an- . x
32.1. gulus F GD. ctiam g femireCtus eft, )
6. 1. crgolatera DF. F G. funt h zqualia: .
1. {ed ipfisetiam funt xqualia i latera op- '
pofita DH. HG. ergo parallelogram-
of. mumF H.quadratum ! eft. Eadem dg‘
-~ . . ) cau

4
i
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caufa quadratum erit CK. ergo HF.
CK. quadrata funt fegmentorum A C.
CB. cum latus H G. fit zquale, ipfi A C.
Similiter rectangula A G. G E. conti-
nentur fub fegmentis AC. CB. guia.
CG.GK. funtzquales ipfi CB.cum €K.
fit quadratum : ficetiam G F. eft =qua-
bisrecte HG. ob quadratum HF. hoc
eft re&z A C. Igitur cum quadratum
AE. it zquale quadratis HF. CK. &
re€tangulis AG. G E. verum eft quadra-
tum AE. fuper datam A B. zquale efle
quadratis {cgmentorum AC. CB. &
reGangulo comprehenfo fub iifdem
fegmentis, bisfumpto. Q.E.D.

Si dividatur 6. in 4. & 2. quadratum
6. hoc eft 36. zquale eft quadratis par-
tium 4. & 2. hoceft 16. & 4. unacum
rectangulo bis fumpto ex numero 4. in
2. quod profert 8. :

Coroll. 1. Hinc manifeftum paralle-
k ma circa diametrum quadrati
cffe quadratas .

Coroll.-2. Diametrum quadrati divi-
dere ejus angulos bifariam.

Coroll. 3. Si recta linea bifariam fe-
cctur quadratum totius linez zquar)
quatuor quadratis ex dimidia.

-Hz;. PRO-
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PROPOSITIO V.

K, F I
L H G
A - C D B

Ths.  Sireda linca AB. fecetur in
equaliain C. & non equaliain D.
-Rectangulum L D. [ubinequalibus
totius AD. fegmentis AD.D G.

hoc eft D B. comprehenfum  ana

cum quadrato HF. ab infermedia
fe@ionum CD. aquale eft quadrato

C1L. quod & dimidia CB. deferi-

bitur,

Prob. Super dimidia C B. fiat,
a 46.1. @ quadratum C I. ductaque
b3r.1. diametro B E. agatur b per D,
re&ta D F. ipfi B 1. parallela: Ex
eadem recta B 1. fume BK. ®qua-

lem ipfi D B. & per punétum K.
agatur KL, ipfi AB. parallela,

ut

e e e
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ut & AL, parallela ipfi B K.
hoc pofito fic dico. ReGangu-
lum C G, 4 zquatur reCtan-d 43.1.
gulo G I, igitur addito com-
muni ¢ quadrato D K. erit CK.e cor.
rectangulum zquale reGangu- [
lo DI. fed AH. f zquaturf 36.1.
reCtangulo C K. ergo A H.
8 zquatur D I, fi itaque addatur g £x
commune C G, erit reCtangulum * *
A G. zquale gnomoni 1GC.
quare cum gnomon 1G C. cum
quadrato ¢ H F. intermediz ¢ Cwr. -
fe@ionum 2quatur quadrato C L ™
erit quoque reGangulum A G,
cum przdi®o quadrato H F,
zquale quadrato C 1. 3 dimidia.
Q.E.D." ‘

Divide 10, 2qualiter in §. &
5. inzqualiter in 7. & 3. eritque
numerus 21. €x 7. in 3. una cum
quadrato numeri intermedii 2.
quod eft 4. zquale quadrato di-
midii §. hoc eft numero 25.

PRO-
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PROPOSITIO VI

F G _E
L‘K '
A C B D

Sirecta linea AB. fecetur bifa-
viamin C.eiquere@aquedamBD. -
inreGum adjiciatur 5 veltangulum
AT, comprehenfum [ub tota A B.
cum adjedta BD. & [ub adjeita
DI hoc eft B D. una cum qua-
drato X G, a dimidia K H. hoc eft
C B. ¢quale eft quadrato CE. 2
linea CD.que tum ex dimidia CB.
tum ex adjundta BD. componitur
tanguam una linea 5 defcripto.

rob. SuperreGam C D. 2 fat

P quadratum C E. per B. age"
BG. parallelam b ipli D E. fume
DI zqualem ipfi DB. & ex I.
age I L. parallelam & 2qualem
ipfi D A. jungaturque recta L A,
quo
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quo faGo fic dico. Reétangula
LC.XB. funt inter eafdem paral-b 36.1.
lelas & fupra zquales bafes, ® ergoc 4s-1.
2qualia. Eidem K B. czqualeeft !
complementum H E. ergo erit & §
HE. zquale ipfi L C. & additis ‘ /
communibus C H. B I. gnomon
GHXK. aqualis erit toti reGan- -
gulo AL quod continetur fub tota
A B. cum adje®a B D. & fub ad-
je&a D L hoceft BD. Jamyvero
gnomon G HK. adjecto quadra-
to KG, partis dimidie KH. d hoc'd 34.1.
eft CB.eft 2qualis quadrato ipfius
CD.compofito ex gimidia cuad-
juné&ta.Ergo parallelogrammaAlL
adjeGto eodem quadratoK G, fiet
g¢quale eid€ quadratoCE.Q.E. D,

In numeris 1o0.fecetur bifariam
in §. & 5. addatur ei numerus 2,
numerus 24.qui producitur,du&o
compofito ¥2. in adjunétumi 2.
una cum quadrato 25. quadrato
dimidii 2qualis eft 49. quadrato
numeri 7. qui cx dimidio 5. &
adje¢to.z. componitur.  PRO-
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PROPOSITIO VII,

A c B Si refta li-
' nea AB, fece-

X M tur utcunque
in C. qua-
drata  totius
D L ® & atriufvi
L1 fegmenti CB.
F a fimul fumpta,

hoc ef AE., EF. equalia funt bis
[umpto reGtangulo A M. quod [ub
tota AB, & fub dicto fegmento CB.,

contineturs cum addite X'L. alte-'

vius fegmenti A C. quadyato.

2 46.1 Prob. Super A B, # fiat qua-

-

[
Ax,

dratum AE. fume BM. 2qua~
lem ipfi CB. ducantur CL. MK.
parallele ipfis BE. AB. produc
BE.inG. ficut EG. it zqualis
ipfi B M. ¢ hinc erit MG, zqua-
lis ipfi B E. fiat quadratum EF,
hoc pofito : quadratum totius
AB.quod eft AE, cum ‘guadrato
egmen-
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fegmenti C B. 4 hoc eft EF.d &
zqualia funt reGangulis A M, %"
MF. (quz funtfubtota AB. &
fegmento B C. cum B M. fitipfi
B C. zqualis; & in rettangulo
MF. latera MG, FG. fint 2-
qualia ipfis BE. BM. hoc eft
AB. CB.) una cum quadrato
alterius fegmenti A C. quod eft
K'L. totum videlicet partibus
omnibus eft zquale. Q. E.D.
Divide 6. in 4. & 2. quadra-
tum totius 6. nempe 36. una
cum quadraso ipfius 2. hoc eft 4.
zqualia funt numero 4o. qui fit
ex numero 6. bis du&o in 2. hoc
eft 24. unacum quadrato alterius

partis 4. quod eft 16.

i PRO-~
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" PROPOSITIO VIIL

. St rectali-
A ce D nea A B fe-

cetur utcun=~

I - /Ri K gue in C.

a 46.1.

1 M redfangulum
“ ' uater uf/{ﬂ;
prebenfi fu
tota AB. &

suno fegmen-

.7 torum B R.
E H G F hoc cft BC.

cum eo, quod & reliquo fegmento A C.
hoceft L'S. fit, quadrdto L H. equale
eff quadrato AF¥. quod & tota AB. ¢
diito fegmento B D. hoc eft BC. zan-
quam absna AD. defcribitur.

Prob. Re@xz AB.fe&zin C.
adjiciatur in reGtum B D. ipfi
B C. zqualis. Supertota AB.&
adjun@a B D. hoc eft fuper AD,
fataquadratum ED.ex punétis B,
& C. ducreGtas BG. CH. ipfi
DF. parallelas, acceptifque D K.
K M. ipfis D B. B C. zqualibus,
duc rectas KI. ML, iplt D A,
parallclas, Hoc pofito fic dico,
circa R. conftituta funt quadrata
quatuor , quorum latera omnia

ipft
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ipfi B C. funt 2 zqualia. Du&az ¢
diametro E D, complementa;;*
AR. RF.» funt 2qualia, funtqueb 31.1.
rectangula fub toto AB. & BR. ’
hoc elt fegmento B C. Eodem-
quemodo1S. S G. funt comple-
menta zqualia, quibus fi addas
quadratazqualia SR. BX. fient
rectangula duobus pracedentibus.
2qualia, cum fint inter eafdem
parallclas & zquales bafes : ergo
quatuor illa reGangula funt fub
tota & uno fegmento. Quod fi
quatuor illis rectangulis addas
quadratum LH. alterius fegmenti
LS. hoceft AC. illa omntafimul
fumpta erunt zqualia quadrato
. ED. quod fitfupra AD.Q.E.D.

Si 6. fecentur in 4, & 2. duca-
turque quater numerus 6. in 2.
fient 48. & addatur quadratom
ipfius 4. hoc eft 16. fiet nume-
- rus 64.®qualis quadrato ipfius 8.
qui - numerus componitur €x
toto 6. & parte 2.

12 PRO-
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. PROPOSITIO IX.

th9. . Si reita linea AB. fecetur in
equalia in C. & non equali-

in D. quadrata que ab inequali-

bus fegmentis AD. D B. fiunt,
dupla funt, eorum que 4 dimidia

A C, & ab intermedia C D.

funt. .

rob. Ex C. erigatur C E. perpendi-

cularisipfi A B. & ®=qualisipfi C A.

=~ vel CB. ducanturque re¢tz E A.
EB. Deinde ex D. erigatur DF. ipfi-

EC. parallela fecans EB. in F. & fat
re@taF G.ipfi CD. parallela, ducatur-

que reéta AF. hoc pofito: Trianguli

a Ex alfofcelis ACE. anguli A. & E. funt
eonfl.  baquales ¢ & femireéti, cumangulus
b 5.1. ACE. fitretus. Idem dicendum de
¢ 321 triangulo E C B. ergo totus angulus
AEB.retuseft. Jamin triangulo EGF.

: angu-



~
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angulus G. dzqualiseft angulo ECB. d 24.1.

aergo retus, ergo anguli E. & F.b=-
quales cquia angulus E. femirctuseft:

eergo latera GE. G F. xqualia. Undc¢ 6. 1.
cum G F.zquaturfipfi CD. eritquo- f 341

que G E. zqualis C D. Simili argu-
mento probatur DF. xqualis ipfi D B.

Jam quadratum refte A F. g xquale § 47

¢ft quadratis fegmentorum inzqualium
AD.DF. hoc cft DB. Rurfus qua-
dratum re@z AF. g zquale eft qua-
dratis AE. EF. Eftautem A E.xqua-
leipfis A C. CE. atque adco duplum
quadrati quod fit 3 dimidia AC. Er
quadratum E F. zquale eft quadratis
E G. G F. atque adeo duplum qua-
drati quod fit & {fegmento medio G F.
fcu CD. quare quadrata quz fiuntab
inequalibus fegmentis AD DB. du-
plafunteorum quz d dimidn AC. &
ab intermediaieétiope fiunt. Q.E.D.

Divide 10.in5. & 5. & in7. & 3.
media feétio 2. quadrata 49. & 9. par-
ticm inzqualium 7. & 3. funt duplum
quadratorum 2§ & 4. & partis dimi-
dix 5. & feClionis 3.

I3 PRQ-

3 8
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FROPOSITIO X.

E ¥ Siredta
AB. fe-
cetur bi~
O fariamin
C. eique

G 4djl[14-
tur in direStum reita B O. quod 2
tota cum adjunita A O. ¢& quod ab
adjuntta B O. utrague fimul qua-

. drata, dupla funt quadmtm dimi-

. dia A C. & ejus quod & compofita

ex dimidia CB, & adjunita B O
tanquam una deferibitur,

} Prob Ex C. erigatur perpendl-

cularis C E, 2qualis ipfi A C.
jungatur re(te AE. EB, ex E.
fiat EF. parallelaipfi CO. per O.
ducatur O F. parallcla ipfi CE,

-occurrens retz EB. in G. jun-

gaturque recta AG. In tmngulo
.A CE.latera A C, EC. funt 2-
qualia, & argulusad C, reGtus:
ergo reliqui femire®i: mdemque
in tnangulo ECB. Similiterin

trian<
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triangulis EF G. & BOG, latera

EF. FG.acBO.GO.funt 2 -2 6.3~
qualia, quia ang, ad O. re&tus &

B. femirectus unde reliqui femi-
recti & zquales. -

Quare cum in triangulo AOG.
angulus ad O. retus eft : erit
quadratum reGtz A G. zquale
* b quadratis redtarum AQ.& OG, b47-%:

hoc eft B O. rurfus in triangulo
AEG. angulusad E. reGtus eft
conftans ex duobus femireCtis :
ergo quadratum ipfius A G. -
qualeeft quadratis AE. & EG., -
Eft autem A E. duplum quadrati
A C. & EG. duplum quadrati
EF.vel FG. ergo ctiam quadrata
A O. &B O.duplafuntiplorum
AC. & CO. QE.D, )

.Numerus 10. feceturin 5. & §.
cui addantur 3.quadrati 169. & 9.
numerorum 13. & 3. dupli funt
numerorum  quadratorum  25.
& 64. qui ex numeris 5. & &
gignuntur.

14 PRO-
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PROPOSITIO XL
C B

I - G

D E A F
Prb.x.  Datamrectam A B.ita fecarein
G. ut rectangulum C G, compre-
benfum [ub tota AB. & fub uno
fegmentorum G B. fit equale alte-

rius fegmenti A G, quadrato GF.
Praxis. Ad pun@um A. excita
perpendicularem A D. zqua-

lem datz A B. eam feca bifariam

in E. duc re®tam EB. & ipfi
zqualem EF. producendo E A,

Ex A B. ablcindo A G. zqualemn
AF. & fa@um erit quod quaritur,
"~ Prob.Supradatam AB. perfice
quadratum A C. & fuprarectam

AF, quadratum FG. & re®am

H G, produc in 1. hoc pofito fic

2 ;;r dico. Re@aD A. 2fe&aeft bi-
o fariam
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fariam in E. eique in’ direGum
adjeta eft AF. b ergo rettan-b 6.3
gulum F1 quod faum eft fub
totaDF,& FH.hoceft FA. una
cum quadrato mediz E A. 2qua-
le eft quadrato EF. hoceft EB.
Jam quadratum E B, € 2quale eft ¢ 471
quz}dratis AB.AE.ergoquadra- ™" T
ta AB. AE. funt zqualia reétan-
%ulo FL cum quadrato E A,
rgo {i commune quadratum
AE, tollas, retangulum FI re-
manebit zquale quadrato ipfius
AB. hoceft AC. Quod fi ab
aqualibus A C. F I tollas com-
mune AL remanebit CG.re@an-
" gulum {ubtota CB. hoceft B A.
& altero fegmentorum G B.
zquale quadrato G F, quod fit 3
reliquaparte GA. Q.E.D.

SCHOLIUM.

Hac propofitio numerus explicari ne-

uit ¢ sdem denotat, quod tertia definitio

Zm [exti de medin ac extrema alsonjus
line feitione.

PRO-
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- PROPOSITIO XIL 7

Tho1r. A In amb{]—
goniotrian-
gulo ABC.
quadratum

lateris AC,

angulum B,
~ D ) B cﬂbtﬂfﬂfub-
' - tendentis 5
quadrata laterum B A, B C. an-
gulum obtufum comprebendentinm
Juperat bis fumpto reCtangnlo (ub la-
tere BC. & fubipfa BD, in di-
rectum ei addita ufque ad occur[um
perpendicularis ab A, alteyo angulo
acuto cadentis.

Prob. Demitte perpendicula-
rem ex A. & re@am CB,

produc ufque dum ei occurrat in
_ D. Quiarecta CD. divifa cft
"8 4.2, utcunque in B. 4 eft quadratum

ipfius C D. zquale quadratis

rectarum D B, B C. cum ducbus
re&an-
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reGtangulis fub DB. B C. addatur
crgo utrimque quadratum rectz

D A. erunt quadrata CD. D A.per47.

zqualia tribus quadratis CB.BD. ™
D A. cum duobus illis reGtangu-
Iis 5 atqui quadratum reéte A C.
- eft zquale quadftis ipfarum CD.
D A. & quadratum ipfius A B,
+ eft 2quale quadratis ipfarum BD. .
D A.ergoquadratumreCtz A C.
elt zquale duobus quadratis CB,
BA. cum duobus illis re@angulis,
Superat ergo A C. duo quadrata
duobus iftis reGtangulis fub C B.
inDB. Q.E.D. B

SCHOLIUM

Hine fluit generalisillageometyaruns
reguln ex sribus amblygonis triangulila-
. teribus fegmentum D B. inveniendi: ni-
mirum ex quadrato A C. fubt. fumma
quadratorum A B. ¢ BC. reliquum di-
vifum gr duplums bafeos CB. exhibebit
ipfum D B. . -

PRO-
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PROPOSITIO XIII,
A

B D C

In Oxygonie triangulo AB C.
quadratum lateris A B, angulum
C. acutum fubtendentis fuperatur 4
quadyatis laterum C A. CB. eun-
dem comprebendentium s bis (umpto
retangulo (ub latere CB. & [ub
affurspta interius linea D C. ufque
ad occurfum perpendicularis ab A,
altero angulo acuto cadentis,

Prob., Demitte perpendicula-
rem AD., Re&taB C,divifa
eft utcunque in D. ergo per 7. 2.
quadrata reGarum B C. D C,
zqualia funt rectangulis duobus

fub B C. C D. & quadrato reliqui
fegmen-

(
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fegmenti B D. Adde utrifque
commune quadratumreGz D A,
fic tria quagrata BC.DC.DA.
zqualia “funt quadratis duobus

* BD.DA, & reQangulisduobus
. fub BC. DC. Nunc quadratis
duocbus DC. D A, 2 a:guale efta 471

quadratum A C. Ergo duoqua-
drata reGtarum BC. CA. zqualia
funt reQangulo bis fumpto {ub
B C.DC, & quadratisBD.DA.
hoceft quadrato AB. Ergoqua-
dratum re&tz BA. minusefl qua-
dratis A C. C B. reGangulo bis

fumpto fub re@is BC. DC. .

Q.E.D. .

SCHOLIUM

Hine altern Genevalis regsuln Geome-
trarum confiat in triangule acutangule
ex tribus lateribus invenire fegmentum
bafis, [cil. adde quadr. A C. ad quady.
BC. fubtrahatur ex fumma 7:444»'. AB.
reliquum Aividatur per duplum’ bafeos
B Cqu‘a&. proveniet DC.

X PRO-

g & e Rty i, s > T
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PROPOSITIO X1V.

'/A_\\‘D G € ¥

vh. 13.

E B
Dato redtilines A. equale qua-
dratum C H. conflituere.

et 45. 1. fat reGangulum
A BD. zqule reGilineo A. fi

reCtanguli latera fint zqualia, erit

quadratux;xdquod petitur, Siinz-
qualia, producas unum, puta DC,

-in F, fic ut CF., zqualis fit ipfi

g2

CB. fecabifarkm DF. in G. & -
centro G. fpatio D G. duc circu--

-lum DHF. produc latus B C,

in H. quadratum quod fit ex CH,

erit zquale re@angulo CE,
Prob. Re@a DF, fefa eft
®qualiter in G. & nen zqualiter
in C. 2 ergo rettangulum CE.fub
inzqualibus fegmentis DC. CB.
: ‘hoc
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hoc eft CF. una cum quadrato
fegmenti medii G C. a:%ualia funt
quadrato reétz G F.

leeft quadratis GC. CH. & con-
fequenter quadrata GC. CH.

zqualia funt reangulo CE. &

quadrato G C. Ergo fi tollas
commune quadratumm G C. re-~
manebit quadratum reGtz CH,
zquale reCtangulo C E. hoc eft
reilineo A. quod erat facien-
dum,

MONITUM.
In {uperioribus , frequenter ad-

hibui numeros : cum tamenin
demonftrationibus  geometricis
fzpe ufui efle non poffint 5 cluia
irrationales & incommenfurabiles

- quantitates non explicant, Sed
nota 1. Semper in omnibus pre-
poni geometricas demonftratio-
nes. 2. Non recipi quidem debe-
ré numeros in demonftrandis ir-
K2 ratio-

hoc eftb 15
GH.fed quadratum GH. ¢ 2qua- b

L [ ——



112 Erem. Eucriprs

sationalium aut incommenfurabi-
lum quantitasurn habitudinibus
& affectionibus, quz fola quanti-
tate continua cognofcuntur : ve-
fum nemo negarit in glemonﬁra—
tionibus quantitatis continuz ma-
joris lucis gratia, & explicande
clatius propofitionis ; nos pofie
uti numeris , modo eos non acci-
piamus pro fundamento rationis,
Unde robur fuum non accipit de-
monftratio 3 numeris , fed lucem
tantum. Et vero iis ufus eft Ar-
chimedes propofit. 2. de circuli

‘dimenfione & poft eun omnes

padlim geometrz.

N OT A

" Hujwa libri [eleB4 propofisiones funt 5.
6.12.33.

EUCLI-

—
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EVCLIDIS
ELEMENTUM IIIL
DEFINITIONES

diametri AB.B C. funt equales:
| vel quorum, qus ex centris D. & E.
© redelinea DF. EG. funt aquales.

_II.

Relta circalum
tangere dicitur ,
que cum circu-
lum tangat puta
in B. fi produca-
tur in C. circultim non fecat.

K3 1L

ZEquales cireuli funt 5 quorum

el Lo
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IIIL

A - Cirvcals fe mutue
tangere dicuntur
qui  fefe mutso

tangentesutin A,
/' fefe mutso non fe-
cant, '
A
A In circulo,

equaliter di-
fPare 2 centro
rede  dicun-
1r, cam per-
@ pendiculares
X B DE.DF.q
“centro D, ad
#pfss AB.CK. due equales funt 5
lomgins asttem abeffe dicitur G H. in
quam major perpendicularis D I.
eadit.

V.
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- V.
© Segmentum
Q circuli eft fi-
gura que [ub
A B reita AB. &r

civculi peripberia A C B. compres
benditur, -
' VL
) Segmenti ay-
tem angulus eff
C A B. qui fub
A - Bretlalines AB.
& circuli peripheria C A., compre-
bendirur. )
VIL
In  [egmento
axtem angulus eft
puta ABC., cum
in [egmenti cir-
cxmferentia [km-
A € prum fle'itfp‘m-
Qum quoedpiam B. & ab ¢o in ter«
minos relte A C. [egmentum ter~
minantes, linie re@eut BA.BC., ~
fusrin: duite.
K4 VIIIL
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VIIL

A Cum yero com=
prebendentes an-
gulum D A B.
rete AD. AB.
aliquam affumiis
D 5 pevipheriam  ut
[ BCD. illi an-
gulue dicitur infiftere.

IX.

Sedtor civeuli efty
cum ad ipfius cir-
culi centrum A.
angulys B A C.
G Sfuerit conflitutms :
comprehenfa  ni-
mirum figura & arectis AB. A C.
angulum B A C, continentibus , &
# peripheria B C. ab illis affumpta.

x.
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X.
A D

c FP

Similia civculi [egmenta  funs
ABC. DEF. gue angulos B A C.
E D F. capiunt equales, aus in gui-
bws anguli CB A. FED:. inter f¢
Jumt equales,

PRO-
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PROPOSITIO I.

Dati circuli
ABC. centrum
F. reperire.

Jyrax. Du&tam A C.adivide bifariam

in E. AdpunétumE. b erige per- -

ndicularem attingentem ambi-

tum in B: & D. hanc B D. bifartam a feca
in F. punétum F. erit centrum circuli.

Prob. Non cft aliud pun@um inre&a

- BD. ¢ cum centrum ibi fit tantum ubi

linea fecatur bifariam. Neque erit extra
reGtam BD. Sit enim in G. ducantur-
%uc G A.GE GC.intriangulisGAE.

CE. LateraG A. A E. funtdzqualia
ipfisG C.CE & G E.commune. Ergo

. totau'ian%da ¢ funtzqualia, & anguli
-GEA.G

C.2quales. f Ergoangulus
GEA. retus: %uod efle non poteft
cum ejus partialis F E A. g fitreGus.

. Coroll. Si linea re&ain circulo aliam
lineam re€tam bifariam & ad angulos
fecat, 1 fecante erit centrum.

PRO-
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PROPOSITIO IL

crauli A B C.
duo quel. punila
A.6& Coaccepa
fuerint 5 refta
AC.queadipfa
punita adjungi-
tur, intra circulum A B C. cadet.

rob. Sinon cadat intra, cadat ex-

tra, fitquereta ADC. CentroE.

areperto, ducanturreéte EA.EC.a 1. 3.
ED. fecetque ED. Ecnighcriam in B.
quia autem trianguli EADC. (qui recti-
lineus ab adverfario ponitur) latera E A.
E C. funt b =qualia, erunt angulib r5.
cEADC.ECDA. aequa]cs.’ Eft autem Def.
externus A D E. d majorinternoDCE.c s. 1.
& per confequens quam EAD. Ergod 16.1.
AE & ei b zqualis EB. ¢ riajor erite 19. 1.
quam ED. pars quiam totum. Non ergo
reCtaex A.ad C. duéta, extracirculum
cadet: ergointra, Q.E.D. .

Coroll. Hinc patet lineam r

circulum tangentem in uno tantum
punéto tangere.

PRO-

Siin peripheria ™. x. '
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PROPOSITIO IIL

. 1. ¢ Siin circulo
C BD. reita
quedam CE.
per centrum
A, reftam
quadam BD,
non per cen-
tram 5 bifa-
riam in ¥, fecet, & ad (angulos)
vetos eam [ecabit: Et f ad redos
eam fecet s bifasiam quoque cam [s-
cabit.

b. 1. pars. Dullis & centro A.

I?zqualibuue&is A B AD.triangula

aAliaB‘I_". A f' l?‘ hali)ent ommhtcrl:

s 8.1. xqualia fingula fingulis: a ergo anguli
b ro.1. AFB.RFD.gEmt zquales, beg; rcg.

Prob.2.pars. Latera AB. AD. funt

¢ ¢.1. ®qualia: angulus ABD. c xqualis eft

d Ex angulo ADB. & AFB. diplt AFD.

emfl. . Ergo latera ¢ BF. FD. funt zqualia.

¢ 26.1. Q. E.D.

Coroll. In omni wiangulo feu =qui-
latero feu Iofcele linea recta bafin bifa-
riam fecans, ad eandem perpendicularis
cft & contra.

PRO-
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PROPOSITIO 1V.

c A D B. dus
reite A B.
CD. feinvi-

non per cen-
trum F. extenfe , [efe bifariam non
Jecant.

rob. St unatantum per cen-
trum tranfeat & alia non:

cem fecent 5

Siin circulo . 3.

2 ergo altera alteram non fecabita } §.

bifaiam. Sineutratranfeat. Ex
centro F. in pun&um fe&io-
nis E. duco re@am FE. & fic
dico. Sire@z AB.CD. forent
bifedz inF. ang. FEB.& FEC,
b forent re&i & proinde zquales. b

Q.E.A.

L _ PRO-

31
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PROPOSITIO V.

St duo cir-
cali D C B,
ECB. fefe
miituo fecent in
B. & C. non
erit illord idem
centrum A.

Prob. Du&z re&z AB. AD.
erunt zquales , cim fint 3
centroad circumferentiam. Re&g
etiam AE. AB. erunt zquales ,

ob eandem rationem ergo AE,

ar erits zqualisipfi AD, Q.E.A.

PRO- .

————r -

- #tem
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PROPOSITIO VI
B Si dwo circulith. 5.

AB.CB. fe
fe mutuo inte-
‘ riustangant in

e B. eorum non

erit idem cen-
- : trum D.

rob. Du&is DB.D C. linca
D A. eft zqualis lincz D B.

‘cum fint du®= i centro ad cir-

‘cumferentiam. Linez DC. DB.

funt zquales ob eandem caufam,

ErgoD A. D C. erunt xquales,
pars to_ti » quod repugnat.

L2 PRG
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a 20.1.
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PROPOSITIO VIL
A Stincir-
culi diame-
tro AB. fu-
matdr  ali-
quod punétid
‘ G. quod non
4. & fir cmtram
cireuls :
& pundto G, quedam rede G C
G D.GE. GN. i crculum ca~
dant : maxima quidem erit G A,
in qua centrum E. minima vero re-
lique G B. aliarum vero femper
€jus 5 que per centram ducitur  pro-
pior G C. remotiore G D. major
erit: folum autem due reite G E.
G N. 4b illo punite G. equales in
circulum cadunt ad utrafque (par-
tes) minima vel maxime.
rob. 1. pars. Duis re&is
FC.FD.FE.FN. excen-
tro F. duolatera CF. F G. trian-
li CFG. @ majora funt tertio
CG. at hzc funt zqualia toti
G A,

C
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G A. ergo G A, eft majus quam
GC. Q.E.D.

Prob. 2. Latera EG. GF.
trianguli EGF, 2 majorg funt ter-a 2e.1.
tio E F. ergo majora funt quim -
linea F B. quz eft zqualis ipfi
FE. ergo fi dematur utrique com-
munis re&a G F. remanebit GE,
majorquam GB. Q. E.D. "

Prob, 3. Triangula CFG.

D F G. habent latera F C, FD.
zqualia & latus F G. commune,
angulus vero CF G. major eft
angulo DFG. totum parte: ergo

latus CG. b majus erit quam DG, b 24
Q.E.D. .

Prob. 4. Fattoangulo GFN.

zquali GFE. GN.GE. erunt
¢ zquales. Neca pun&to G, aliz © 4 *-
duct poffunt zquales ipfis G E.
G N. eruntenim femper propio-
res ei que ducitur per centrum
vel remotiores, & confequenter
majores vel minores , per tertiam
partem hujus. Q. E.D. '

L3 PRO-
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FROPOSITIO VIII.

Siextracir-
eslum BEH,
Jumatwur pun-
Gum  quod-
piam A o &
punito ad cir-
culm;)éiumn-
tur rofle gua-
dam AF. ?\“G.
A H. quarum
una  quidem
per  centrum
L. religiia ve-
o rout libet. In
cavam quidem peripheriam cadentinm
rectarmn maxima (erit) qua per cen-
tram L. (ducitur) aliarum vero femper
propior (€1) qua per centrum L..vemotsore
mafor erit. In convexam vero periphe-
riam cadentium veGarum minima qui-
dem eft illa I-?M inter punitum A. G Zi»-
metrum BH. ( ponitur) Aliarum veroen

we propior eff minime A B. remotiore
}emper minor eff. Dte astem tantum
vete aquales ab o punito A. cadens in
circulum ad utvafgue partes minime AB,
wel maxime A H.

. Prob- 1.pars. Dudisre&tisLG.LF.
2 20.1.

duo latera AL. LG. hoceff L H.

2 majorafunt tertio A G. ergo A H.
majoreritquam A G. Q.E.D.

Prob. 2.
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‘Prob. 2. Latera AL. LG. trianguli
A L G, funt zqualia lateribus L F.L A.
triangali AL F. angulusautem AL G.
major eftangulo ALF. b cr%) latus AG. b 24.1.
majuseftlatere AF. Q.E.D. .
Prob. 3. DuéisrcétisL C. L E.duo

" lateraA C.L.C. trianguli ACL. ama-2a 0.1

jora funt tertio A L. demantur 2qualia
L B.L C. remancbit A C. major quim
BA. QED.
Prob. 4. Quia intra triangulum
A LE. duzre&tz A C. CL. junguntur:
¢ erunt lateribus AE. E L. minores; e 21.35.
demptis igitur zqualibus L C, L E.
rem:mxe)bit E A. major quam C A.
rob. 5. Fa&toangulo A L. L. zquali
A L E.duo triangulailia d eruntzqua-d 4. r.
lia: ergolatera AL AE. = ualia; ne-
que alia duci poteftre@a, hisequalis:
erit cnim {emper propior minimz A B.
vel remotior & confequenter © major & 2I.T.
vel minor per partem quartam hujus.

Q.E.D

L4 - PRO-
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128 EreMm.EucerLipnzs
PROPOSITIO IX.

Siintracirculum

“w U

dant plures quam
due reita aquales
CE_~'B - AB.AC.AD.4c-
‘ ceptum punétum ,
centyum eft cireuls.

rob, Du&is reétis BC.CD.
divififque bifaridm per reGtas
AE. AF. triangula ADF. ACF.
2 erunt 2qualia : ergo anguli
DFA. AFC. zquales : bergo
reti: ergoinlinea FA. eft circuli
centrum. Rurfus cumidem fit de
triangulis ACE, ABE. inre&ta
A E. erit circult centrum. Cum
vero non fit in duobus locis, debet
effe ubi fe interfecant. Q. E. D.
ALITER.
A nullo punite plures quam , due
vecle ad circumferentiam duci pof-
funt per 7. 3. ergo A, erit centrum.

‘PR O-

BCD. fumpturm fit
aliquod  punctum
A. & punélo vero
A ad circulam ca-
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PROPOSITIO X.

Circulus AEF, 1 9-
nen f[ecat circu-
lum FD C. per
plura  punita
C  quam duo,

rob. Secet enim in tribus fi
Pvis. Circuli EEC. centro G.
ainvento, ducantur reGe G A2 1.3
G C.GE.qu, quia funtzqua-
les , & attingunt ambitum circuli
utriufque , puntum G. b erith 9. 3.
etiam centrum circuli utriufque;

quod eft abfurdum per 5. hujus.

PR Q-



130 Erem, EucrLiprs

PROPOSITIO XI,

&b 10. Si duo civculi
ABC. AED.
contingant fefe
interius in A.
& fumpta fue-
int corum cen-
tra G.¢F.ad

' corum centra
adjunita veéta linea F A. & pro-
Aucta yin comtadum A.cades circu-
lorum.

rob. Re&a F G. conjungens
eorum centra , non incidat in
conta@um fed alibi in D. 2
pun&to G, centro circuli AB C.
ducatur re®a G A. ad conta@tum
a2o.r. ut & FD, latera G D. GF. 2 ma-
jora funt tertio F D. ergo majora
b 5. b Jatere F A, dempto ergo com-
* muni FG, rcmanefl,ait GA. majus
latere GD. Eft autem GA.2qua-
Iis later: GB.ergo GB. majus erit

quam G D, pars toto, Q. E. A.
PRO-
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" PROPOSITIO XII.

Si duo ¢irculi ABC, EBD. 110
centingunt [e invicem exteriusinB,
que adjungitur 4d eorum centra,
per contallum tranfibit.

Plob. Sineges: fitre@a F G,
centra conjungens. Duélis
FB.GB.lateraBF. BG. 3ma-a 201
jorafunt tertio F G, fed BF. BG.
funt zqualia radiis FC. GD.

.ergo quoque F C, G D. majora

funt FC. CD. G D. pars toti,
Q.E.A.

PRO-



132 Evrem. EucripiIs

PROPOSITIO XIIL
B
D

h.12. -~ Circulus circulum non tangit in
pluribus punckis , quam uno , five
intus, [ive extratangit,

. Prob. Tangat enim in duobus,
e uta A. & C. centrum » de-
& 12, b b ﬂ- A I .

3 cbit effe in linea , quz junget
contatum circulorum : utriufque

b 6. 3. autem non b poteft effe idem cen~
trum. Ergo inilla re&a erunt duo
centra, puta G, & H. quod fieri
non poteft, cum linea in unico

up\&o, poffit tantum fecari bi-
1am,

PRO-




Lisex TERTIUS, 133
PROPOSITIO XIV.

A Incirenlo ABC. Th.13.

aquales reife A B.
DC. equaliter ds-
flant & centro E.
¢r aqualiter di-
flantes & centro,

B © [unt fibi invicem
equales,

rob. A centro E.inrectas AB.CD.
ducaperpendiculares EF. EG.re&z 2 12- 1.
AB. CD. fe&e b crunt bifaram. b 3.3.
Jun&tisEA.ED. quadratum reétx ED.
ceft zqualc quadratisreétarum DG.GE.
ut & quadratum A E. quadratisreta-
rum A F.FE Demptisergoab zquali-
bus AF.FE. ipfisD G. G E. xqualium
linearum quadratis AF. DG. remanebit
reéta EF. zqualisreCtz E G. & confe-
uenter recte A B. CD. dzqualiterdi-d 4.
gant a centro. . D 3.
Prob. 2. pars. Ex probatis quadrata
EG.GD. funt zqualia quadratis EF. FA.
& quadratum EG. zquale quadrato EF.
ergo quadratum FA. zquale e(t quadra-
to GD. eergorefta BA.xqualisettreétz ¢ 7-
DC. QE.D. AX 1

C 47.1.

M PRO--
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PROPOSITIO XV.

5. 14, Incirculo ABCD. maxima qui-

~dem eft diameter AF. aliarum vere

femper propior BE. centra G. erss
majer remotiore C D.

Prob. 1. pars. Duéis GB. GE.

_ duo latera GB. GE. trianguli

a 20.1. GBE, 2 majora funt tertio BE. at

' hzc {unt zqualia diametro A F.

ergo AF. major eft quam B E.

Q.E.D.

Prob.z2,Du&is rectis GC.GD.
duolatera GC, GD. funt 2qualia
lateribus G B. G E. angulus vero
B G E. major eft angulo CG D,

b241. b ergo latus B E, majus latere

.CD. QE.D.
PRO-
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PROPOSITIO XV I
¥ A B Q(g 4];11:. 15.

G extremita-
B te diametrs
X AC. ad

reitos an-

gulos linea

EF. duci-

A tur 5 cadet

extra circulum ABC. & in lo-

cum inter ipfam EF, & circumfe-

rentiam s ABC. alteraredta A B.

non cadet: & femicirculi angulus

D AGB. major erit emni acuto an-

gubo redtilineo ; reliquus augem
E A GB. minor,

rob.1. pars. Ex centro D. du-
Pcatur rectaDHF, utcunque::
latus D F. fubtendens angulum

FAD. reGum 2 majus erit D A.ayq. 1.
hocelt D H. cum itaque H. fit in
circumferentia erit F.extra, Similt
ratione de omnibus pi&isin linea
FAE, argumentari licet. Q.E.D.
M 2 Prob,
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Prob. 2. pars. Ad AB. quz in-

- ter peripheriam & reCtam E F.

br1g. 1.

€23

caderet ducatur perpendicularis
DK. ergo latus D A. majuserit
bipfi D K. fed pun&tum A. eft in
circumferentia itaque K. & tota
AB. eritintracirculum. Q_E.D.
Prob. 3. Ut fieret angulus ma-
jor angulo DAGB. femicirculi,
deberet duci reta inter reGtam
EA.& peripheriam AB.quod jam
probavi fieri non pofle.
Prob.4.Si enim aliquis angulus
reilineus conftitui poffet minor

angulo EAGB. contatus, duce- -

retur reGainter A E, & periphe-
riam AB. quod,, ut jam dixi, fieri
non poteft.

Corollarium.

Hinc communiter elicitur re& 3
ad extremum diametri perpendi-
cularem, tangere circulum , & in
unico pun&o geometrice tangere:
nam fi plura tangetet,caderet < in-
tra circulum.

PRO-.

- g et e
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PROPOSITIO XVIL

Adatepunélo prab. 2.
A redtamli-
neam A C,
ducere y que

datum  tan-

gar crculum

BCD.-

raxis, Centro D. fpatio A.

fiat pars circuli A E. ducatur
reta D A. & ad pun&um B. ex-
citetur perpendicularis B E. jun-
gaturquerea D E. a puncto A.
ducatur re&a A C, hanc dico tan-
gere circulum B CD.

Prob. Triangula ADC.BED.

fe habent juxta 4. 1. cum latera
DA.DE.DB. DC. fint* zqua-a rs.r.
lia & angulus D.comminis, Ergo b
cum angulus EB D. fit retus,
reCtus etiam erit D C A, reta’
itaque AC, © tanget circulum. bi6. 3.

Q.E.F.

M3 PRO-
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‘-

PROPOSITIO XVIII,
b 16. . Si aliqua
A_oO_ 1 redta AqB.
tangat circu-
lum D CE.
4 centro vero
D. «d conta-
&um C. que-
dam refts D C, adjungatur : ad-
jun@ta D C. perpendicularis erit
ad A B, que continget,

Prob. Si negas : fit alia, puta

D B. perpendicularis , ergo
cum,angulus B. ponatur retus

2 17- 1 erit angulus C.2 minor reGto, ergo

b19. & Jatus D C. hoceft D E. b majus
erit latere D B. pars toto quod eft
abfurdum.

PRO-
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PROPOSITIO XIX.

Si amdumn, 7.
E G Cxcontin-
- gat alxqtmreéh
AB. acontaltu
vero C.tangen-
11 AB.adre@os
angules reita li-
nea E C dudta fit, m relia dudla
E C. erit centrum circuli,

A B

Prob Si negas it alibi nimi-

rum in F. proindeduta F C.

ipfi AB. 2 erit perpendicularis : a18. 3.
ergo angulus re@us F C B. reGo

D C B. erit zqualis, pars toti
quod eft abfurdum.

M4 PRO-
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PROPOSITIO XX,

16.18. A Incivculo
DFGA.
angulus

P BEC.d
PA tentrum
E. duplid

B o eft anguls

: BAC, 4d

peripheriam , cum fuerit eadem pe-

vipheria B C, bafis angulorum.

Prob. Id tribus poteft modis

contingere. Includant 1.ret
AB. AC, re®as EB. EC. du&a-
que AF. per centrum E.duo la-

ss.1. tera EA.EB. erunt 2qualia 2ergo
anguli EBA. EAB. zquales : an-
gulus autem B E F. duobus EAB.

b3 EBA.beft zqualis, ergo duplus
anguli BAF, Idemdic de angulo
FEC. refpeGtuanguli EAC. ergo
totus BE C, totuus B A C. erit
duplus. Q. E.D.

2. Re&z

e e —
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2. Re&=z DG.DB.nonin-
cludant reétas E C. E B, iterum
cum latera ED. EB. fint 2qua-
liaerunt EDB. EBD. ¢ angulics-
@quales. Hisautem duobus, an-
gulus GEB. eft 4 zqualis. Ergodsz. 1.
1dem erit duplus angu'i G D B.
Q.E.D.

3. Triangula BEC. BDC.
fefe interfecent, ducaturque reGta
D G. per centrum E. totus angu-
lus G E C, erit duplus totius
G D C. angulus vero G E B.du-
plus eft anguli GD B. ergo reli-
quum B E C. duplum erit reliqui
BDC. QE.D. T

PRO-



142 ErLem. Eucriprs,

PROPOSITIO XXI.

Th.19.  Incireulo AD CB. qui in eo-
dem fegmento B 'C. funt anguli
BAC. BDC. funt inter fe
equales.

110.3. Prob Angulus BEC, 3 eft

duplus anguh BAC, & du-

_4;: plus anguli BD C, b ergo angu-

h BAC. BDC. funt inter fe
zquales. Q. E.D.

~

PRO-
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PROPOSITIO XXII.

uadrilati- To. 30
D c ro%um §n cir-
euloABCD,
defcriptorum
B oppofiti an-
A guiD CB.
: D AB. dsus-
bws rectis funt equales.

Prob. Diametris AC. DB,
dultis,anguli ADB.ACB,
in eadem portione 2 funt zqua-azr.j.
les , fimiliterque anguli B A C.
BDC. ergo totus angulus ADC.
eft zqualis angulis B C A. BAC,
fed anguli BCA.BAC. cum ter-
tio AB C. bvalent duosreCtos: 3,.1,
ergo angulus ADC. zqualisipfis
BCA.BAC. cumangulo ABC,
valebit duos re¢tos. Idem de aliis
oppofitis dicetur. Ergt\) , &ec.

Q. E. D.
PRO-
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PROPOSITIO XXIIL

TS, 21. Super eadem
reGta DF. duo
fegmenta cir-
culorum fimilia
DIF. DEF.

» o G inequalia
non conflituentur ad eafdem partes

Prob. Sint enim fi fieri-poteft '

DIF. DEF. fimilia fegmen-
ta, duisre@is ED.EF. 1D,

2 10. anguli DIF. DEF. 2 ennt.

-Def- 3 zquales , quod eft abfurdum
per 16. 1.

PRO-
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PROPOSITIO XX1V.

C B

Super equalibus rectis AB. DF. -
fimilsa fegmenta circuloram Junt in-
ter e aqualia,

rob.Collocetur AB.fuperDF,
I)a congruent. Etenim fi fe- 2 8.
gmenta non congruant vel unum “**
totum extraaliud cadet , quod eft
abfurdum per 23. 3.vel cadet par-
tim intra, partim extra; & fic cir-
culus circulum fecabitin pluribus
punctis quam duobus, quod re-
pugnat per 10, 3.

N PRO-
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PROPOSITIO XXV.

B Circuli fe-
gmento dato
A B D.de-
[mbere cir-
D culum, cujus

eft feqmenti,

Prax. Accipiantur in dato fe-
gmento tria puncta ABD,

-‘“° c9’duchs retis AB. BD. a di-

vififque bifariam & ad angulos
rectos per rectas CE. CF. fe mu-
tuo interfecantes in punéto C.
illud erit centrum.

- Prob. Per1. 3. centrumeftin
utraque CE. & CF. ergo ubife
interfecant, Circuli enim unius,
tinicum tantum poteft effe cen-
trun, Q.E.D.

SCHOLIUM

Hine datis tribus punitis facile centrum
circuls yeperiewur per Aata puniia tranf-
euntss.

PRO-
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PROPOSITIO XXVI,

NS

In equalibus circulis ABC.DEF. 5, 13,
equales anguli G, & H. B, ¢ E.
equalibus peripheris AC.DF.infi-
Jtuity five ad centra G.¢& H.five ad

A%eripbmia B. & E. conftitun fine.

rima pars. Prob. Trianguli A G C.
P]arcm G A. G C. & angulusG. po-
nuntur qualia lateribus HD.HF.
& anguloH.acrgobates AC.DF.{funt 4T,
aquales. Ergo bperipherizc AC. DF. 4. 5
erunt etiam xquales. Q. E. D.

Prob. 2. Anguli ABC. DEF. po-
nunturxquales: cergolegmenta ABC.¢ Dif-
DEF. funtfimilia: d ergo xqualia cum I° 3+
re@tz AC. DF. fint zquales. Ergocum 423+ ¢
circuli ponantur =quales, remanebunt

fcgmenta A C. DF. ezqualia, € 3.
Ax,

N 2 PRO-
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PROPOSITIO XXV1I,
o)

D

Yh.24.  In aqualibus circulis ABI. DEF.
anguli qui in equalibus peripheriis
Al DF. infiftunt [unt inter fe
aquales, five ad centra G, & H,
five ad peripherias B. & E. confti

tuti, infiftant.
P.rob. Si non fint zquales , fit
a13.1. A alterminor, puta AGL. 2 fiat-
que AGC. ipfi DHF. aqualis :
bazs. 3. rgo peripheria AC. erit b 2qua-
" Iis peripheriz D F. fed peripheria
. DF. ponitur zqualis ipfi AT,
¢y €rgoAC. & Al erunt zquales,
vx.  parstoti: Idem ¢ dic de angulis
d2.3.B. & E.cum G, & H. d fint eo-

rum dupli.

PRO-
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PROPOSITIO XXVIIL

In aqualibus civeulis ABC.DEF. 1. 2.
equales redte A C, DF. equales '
peripheriss AC., DF. ABC.DEF.
auferunt, majorem quidem majori
minorem autem minoti,

‘Tyrob. Du@isre@is GA. GC.

1 HD.HF, triangufa AGC,

D HEF. 2 {unt zqualta. Ergoan-a#.
gulus G. angulo H. eft zqualis:

ergo peripheriz A C. DF. bz-b16y
quales. ¢ ergo rcliquz ABC.< 2

D EF. funt ®zquales, Q. E.D. "

N PRO-

(2]
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PROPOSITIO XXIX.

B E
.A.c p@r

2. 26, Inequalibuscireulis ABC.DEF.,
equales peripherias AB C.DEF,
equalesyefie A C. DF. fubten-
dant.

ob. Duisredtis GA.GC,

HD. HF, anguli G. & H.

8 27. 3. * erunt zquales: lateractiam GA,
- GC.HD.HF. funtzqualiaex
fuppofitione : ergo bafes A C.

® 4.1, DF. P eruntzquales. Q. E,D.

PRQ-
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PROPOSITIO XXX.

B

A D ¢

Datam peripheriam ABC, (e- . 4
care bifariam, ‘

axis. Ducatur re@a A C,

quam divide 2 bifariaminD,a ro.x;
per perpendicularem D B. erit
peripheria feQabifariam in B,

Prob. Du&isre&is AB. CB,
triangula ABD. DBC. feha-
bent juxta 4. 1. ergolatera A B.
CB. funt zqualia. b Ergo peri-b28.2.
pheriz quas fubtenduat funt -
quales, Q.E.D.

N4 PRO-
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PROPOSITIO XXXI.

Incircule
ABEC,
angulus
ABC. in
femicirculo
relus eft:
gui autem
. m majore
fegmento B A C. minorredo: qus
vero inminore fegmento BEC, ma-
jor reélo : & infuper anguiws CBA.
ex reéta C B, & peripheria B A,
majoris fegmentiy vilto quidenm ma-
jor eft 5 minevis antem: fegmenti an-
gulus EBC, qui ex peripheria EB,
& recia B C. minor (fireclo.

Prob. 1. pars, Centre D.duétis
re@is DA, D B.DC. anguli
DAB. I'E A, 2csuntaquales
itemque arguli D CB. DB C.
ergo totalis argulvs A'B C. eft
aqualis argulis A, & L CB. ﬁd

s

D
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his® eft 2qualis FB C. ergo an- b3a.1.
gulus AB C. ceftreGus. c13. 1.

Prob. 2. Angulus ABC. eft
reCtus : ergo angulus B A C. in.
majore fegmento ¢ eft minord3z.x.
recto.

Prob. 3. Fiat quadrilaterum
ABE C. angu'us A. ¢ minor eft ;,f,':,,,r .
recto, ergoangulus BEC. in mi- bujm.
nori fegmento feft major re@o. f 22.3.

Prob. 4. Angulus ex periphe-
ria AB. & re¢tz CB. eft major
angulo reto’ compofito ex retis
A B. B C. tot um videlicet parte,

Prob. 5. Angulus compofitus
ex peripheria EB. & reGta CB.
minor eft angulo FB C. re&o
compofito ex re&a FB. BC. pars
toto, Hujus propofitionis autor
fertur Thales Milefius annis ante
Chriftum, 650.

SCHOLIUM,

Hinc in triangulo veitangulo, fecta by-
pothenufn bifariam , erit illud punitum
centrum circuli tria puniiailla pertran/-
euntis, AReoque examen exaita norma.

~ PRO-
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PROPOSITIO XXXIIL

Tb. 28, D Sicirculit

: i =% CHEG.

\\ tetigeris
\  4liqua ve-

daAB.a
/ taltd’ au-
__ temC.du-
A c B caturqua-

dam refta s fecans civculym D C.
vel E C. anguli gros ad tangentein

A B. faciety erent aquales angu- -

lis qut funt in alterris circuli por-
tionibws , id eft angulus A CE.
2qualis eftangrlo G, & argulus
B CE. angulo H.

rob. Dufla perpendiculari

D C. cum angulus ACD.

fit reGus, angulus qui fieret in

a 31:1. femicirculo, 1l 2 effee zqualis:
fi vero non fit reftus ut A CE.
primo ducre®am D C. per cen-

trum , deinde accipe in periphe-

\ ria
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ria aliquod ‘pnnétum puta G du-
canturque re¢tz D E.EG. G C,
cum angulus D E C. in fe nicir-
culo b fit rectus , reliquiduo putayp . 5,
ECD. EDC. ¢ valent unumec 3.1
reGtum : fed anguli B CE. &
E CD. valent etiam unum re-
Gum, cum recta D C, fit per-
pendicularis : dempto igitur com-
muni E C D, remanebit B CE.
zqualis angulo ED C. quidz-d27.3.
qualis eft angulo CHE. ergn &
angulus BCE. angulo CHE,
zqualis. Rurfus, cum quadrila-
teri D G. anguli in circulo op-
pofiti ED C. EG C. ¢valeanteas. s,
duos rectos,ficut & angulifACE, f 13..
ECB &anguluss COE.fitg 2-g perr.
" qualis angulo B C E. remane’witl’::"
angulus G. angulo A CE. zqua- s
lis, Q.E. D,

PRO-
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PROPOSITIO XXXIIL

C

Brob. 5. = Super data
l reita AB.
A@ portionem
D

) S
cireuls  de—
—P—A X feriberesque
capiat angsu-
lumdato an—
gulo  retti—

/él lineo  equa—

" lem.

Si datusangulus fitreétus, qua-
lis eft E. re¢ta A B. divifa bi-
fariam in D. centro D. fpatio,

D A. i fiat femicirculus A CB.
ductis redis A C, CB. angulus
a3r.x. C. # erit zqualis dato angulo E.
quia erit in femicirculo. Siangu-

lus fit acutus ut C. fitque fata

re®a B A. ad pun&tum A. fiat an-

b13. 1. gulut D A B. b 2qualis angulo C.
ductaque ad punctum A. perpen-
diculari F A, fiat angulus EB A,
zqua-
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zqualis angulo E A'B. latera EB.
EA.c erunt zqualia: quare fi pun- ¢ 6 1.
&o E.f{patio E A. fiat circulus,
tranfibit per pun&um B.quo pofi-
to fic pergo. Cumre@a F A, fit
diameter, & re&a D A. ad ejus
extrenum fit ei perpendicularis, 4
dtanget circulum: ergo angulus g
D A B. ¢ erit angulo cuicunque,, 16- 3-
ql}i fiet in alterna circuli portione, €32.3.
puta angulo AGB. zqualis: ergo
portio A HG B. continet angu-
lum zqualem angulo dato C. 'Si
vero angulus fit obtafus puta H,
eadem erit demonftratio: angulus
enim A I B.ipfi H. feritequalis. ¢ 55,5,
PROPOSITIO XXXIV.

Adato ciy-
E A E enlo ABC,
[egmentum

CBA. ab-
[eindere ca-
Piems angulié

B. equalem

c dato angulo

rel¥ilineo D.
a ucatur tangens E F. ad pun@um A. , 17.3.
Db fiat angulus CAE. 2qualis dato D. , 23. 1.

portio ABC. ¢ capiet angulum B. 2- 3.
qulem dato, QEF. O PRo.® 33
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PROPOSITIO XXXV,
<

(57 ()
c p o]
G

(+]

Al \ F .

& B‘ D5 B

Siin civeslo ADBC. duaredia AB.CD.
fe mutuo in E. fecuerint, vecangulum
comprehenfim fub (egmentis uniws A E.
EB. «quale eft ¢i quod fub feg mentis alte-
viws CE. ED. comprebenditur reitangulo,

rob. 1. Reétx AB.CD.fecent fe in
- 7 centro E. reangulum unum, alte-

rieritzquale: cum omnesradii fint
zquales.

2. Sola CD. tranfeat per centrum F.
dividatque re¢tam AB.bifariam in Ea ac
proinde ad angulosretos, ducaturque
re&ta F B.quofadto, cum re@a C D- fe-
ceturinxqualia in F. & nonzqualiain
E. crit rc&an%llum fub inzqualibus
fegmentis CE.E D, cum quadrato feg-

- b g2, mentiintermedii EF. b ®quale quadrato

-

|

. —— . — -

Y
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dimidiz FD. vel FB. {fed quadratum FB.

eft cequale quadratis BE.EF. quzperc 47.1.

confequens zqualia funt rectangulo
CE. ED. cum quadrato-E F. Dempto
igitur communi F E.remancbit reGtan-
gulum CE. ED. zquale reétangulo
fub BE.EA. Q.E.D.

3. Reéta CD.tranfiens per centrum
F.re¢tam AB. non dividat bifariam in E.
duftaque refta F B. & perpendiculard
F G. rr&tangulum fub CE. ED. cum
quadrato F E. d erit 2quale quadrato’
FD. vel FB. re¢tangulum etiam fub AE.
EB.cum quadrato G E. cft zquale qua-
drato G B. adde quadratum FG. jam
cum quadratum F B. fit zquale quadra-
tisF G. G B. eritreGtangulum AE. EB.
cum quadratis EG. GF.zquale quadra.
to F B. hoceftreCtangulo CE. ED. &
?uadrato F E.ergo cum quadratum FE.

it zquale quadratis F G.G E. fiabuno
demasF E. & ab alio E G. G F.remane-
bunt&qualiareétangula CE.ED. & AE.
EB. Q.E.D.

4. Si neutra tranféat per centrum &
fe {ecent utcunque, ducatur ad inter-
fe&ionem E. rec¢ta G H. tranfiens per
centrum : cum reétangulum fub CE.
ED. efitzquale ei quod fub HE.EG.
Idemque A E. EB. fitzqualeipfi GE.
EH. cruntzqualiare@angulafub CE.£
ED & AE.(}ZB. Q.E.D.

O PRO-
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PROPOSITIO XXXV I,

Si extra cir-
eulid FBE (-
mAatur pun-
tum aliquod
A. ab eoque
n circwlnm
cadant dna
redte: ¢ hac
gquidem A B.
ecet circu-
min C. ills
i ;/;_unm ﬁ F.
tangat in F. Ouod fubtotafecants A B.
é"fxtm"w q]%npm A C.inter punitum
A. ¢ convexam peripheriam C. compre-
benditur redangulum , aquale eris ¢i,
zuod & rangente AF. deferibisur qua-
rato.

rob. Tranfeat 1.recta A B. per cen-
Ptrum D. duftaquereéia DF. cum
recta CB. bifariam feéta fit in D,

& eiretta A C. adjiciatur , reGangulum
fub AB. & A C. contentum, una cum
quadrato DC. vel DF. azquale eftci
quodd DC. ¢um A C. tanquam una li-
nea fit quadrato. Sed quadratum D A.
b eft zquale quadratis DF. F A. ergo
dempto communi F D. remanebit qua-
dratum F A.zquale re€tangulo fub AB.
& CA. QE.D. S
2. §i

| e —p—— .
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2. Sirecta AE. non tranfeat per cen-
trum , 3 centro D. duc perpendicula-

rem D G. chxcfecabitreétam EL bi-€ 3. 3¢

fariam , cum igitur re¢ta E1. fit feGa
bifariam in G. & ei re@a I A. adjiciatur,
eritre¢tangulum fub AE.& fub AL.cum

-quadrato-G I, dzquale quadrato G A.d 6. 2.

addito ergo quadrato D G. erit retan-
gulum fub A E. & fubT A. cum quadra-
tis IG. GD. hoc eft quadrato D 1. hoc
eft DF. xquale quadratoD A.fed D A.
eft quale quadratis F A. F D. demptis
ergo xqualibus DF ., DI. remanebit qua-
dratum F A. zquale retangulo fub AE.
& AL Q.E.D.

" Coroll. 1. Hinc fequitur, fia puricto
quovis extra circulum fumpto , plu-
res re&tz ‘circulum fecantes ducantur,
rc&an;iula comprehenfa fub totislineis
& partibus exterioribus, iater fe efle -

Coroll. 2. Duz reG&z, ab codem
Fun&o duéte, quz circulum tangunt ,
untinter fe zquales.
Coroll. 3. Ab eodem punto extra
circulum ﬂsxmpto » duci tantum poffung
dug recte, quz circulum tangunt.

N3 PRQe
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PROPOSITIO XXXVII.
_A Siextra
71 circulum
FHE.
fumatur
L aliquod-
A.abeo-
que pun-
do in
circulum cadant duarelle AF.AB,
vel AE, & bec quidem A B, fecet
civculum : illa autem A'F, incidat :
fit autem qued fub tota fecante AB,
& exterius affumpta C A, inter
pundium & convexam pevipheriam,
reitangulum equale ei quod ab in~

cidente A'F. defcribituy : incidens
illa circulum tanget.

a 17.3. PDrob. 2 Ductangentem AH. . -

& ad H. re&am DH. cum

b 36. 3. ergo quadratum AH. b fit zquale
reGangulofub AB. CA, & idem
reGtangulum {ub A B. C A. po-

natur

punitum
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natur 2quale quadrato F A, linez
F A. HA. erunt zquales, latera
item F D. HD. funt zqualia &
bafis A D. communis : ergotota
triangula ¢ funt 2qualia. Ergoc8.r.
cum angulus AHD. fitd rectus, d18. 3
retus etiam erit AFD. ergo AF,  ~
¢irculum tanget per coroll, 16. 3.

N O T A

Selettioves bujus libri propofitio-
#mes [unt, 20. 22, 3I. 35. 36.

N4 PRO-
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EVCLIDIS
ELEMENTUMIV.
DEFINITIONES,

¥ 1. Figura

A refhilinea 5 in

' / "\ figuraredilinea

A8 inferibi dicitur

coum finguli, ejus

—  figure, quein-

feribitury angu-

Ls fingula latera ejus que infcri-
bitur tanguns,

D

Ut triangulum ABC.infcri-
ptum eft triangulo DEF.
quia anguli A. B. C. tangunt
latera DE, EF. DF,

04 2. Si-
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2. Similiter & figura civcum
figuram defcribi dicitur , cum fin-
gula ejus que circumfiribitur o la-
tera 5 fingulos ejms figure angulos
tetigerint, circum quam illa defcri-
bitur.

Ut triangulum D EF. dicitur
propri¢ defcribi circa triangulum
ABC. quia ﬁnfula latera majo-
ris trianguli » {ingulos angulos
minoris tangunt. Dixi proPrié ’
quia ut impropri¢ dicatur