Notes du mont Royal

WWw. notesdumontroyal com (o

Cette ceuvre est hébergée sur « Notes
du mont Royal» dans le cadre d’'un ex-
posé gratuit sur la littérature.

SOURCE DES IMAGES
Google Livres






ACAD.
LUGD HAT

BIBI.: ,

C e i —



EVCLIDIS

ELEMENTORYV M
: s E X
PRIORES LIBRI
Recogmtx
OPERA
CHRISTIANI MELDER.
Mnthe[eo: Prof

LUGD.BA’;‘AV.&AMST; :

{  Apud DANIELEM, ABRAHAMUM &
ADRIANUM i GAESBEECK.

clb Dc xxu.



/ACAD.

LU BAT
DBiB L.




PRAFATIO"
' AD
LECTOREM.
roter plurimos ‘qui fex
I priora Euclidis Ele.
. menta commentariis
" illuftrarunt non minimam
laudem meretur Georgius
Fournier. Qui prolixas
' obfcurafque demonttratio-
nes evitando , claras ac
fuccintas fubftituit , Le-
I %3 Qo



PR E£FATIO.

&orum attentionem fine
imaginationis confufione
ut {ibi conciliaret.

Prxter figurarum intri-
catam exiguitatem pri-
" mum nil difplicuit ; quas
proinde fimpliciter muti-
re decreveram : Sed in
ipfo operis proceflu non
tantum multa’ex Clavio,
- Tacqueto y Barrow aliif--
que adjeci ; 'verum per-
plurimas demonftrationes
ita immutavi , préferti-ni'
in pofterioribus libris 5 ut

nullo




PreraTIO

nullo modo nomen meum
reticere  potuerim ; quod
in hunc finem moneo, ne
quis me injuriam D° Four-
nier feciffe putet. Aliorum
labores pro meis vendi.
tare nec ftudeo nec fo-
leo. Agnofco pleraque
_ipfius efle.  Corretiora
. vel ante annum ‘prodiif-
fent, nifi execrabilis bello-
rum- turba, variaque hinc
nata impedimenta inter-
ceffiffent. Caterum  ap-
 plaufum fi obtinuerint

* 4 quz



Praerario
quz appofui ad meliora
ac magis grata inftigabor.
Vale. . :

EU-




EVCLIDIS
ELEMENTUM
PRIMUM

DEFINITIONES. .

1. Punctum eft 5 cujus
pars nulla. ‘

tzce legitur ompdior , fi-
gnum hoc eft d quo inci-
pit defignatio quantitatis

finitz. Idem intellige de
linea ac fuperficie, non quod ex
fluxu puncti aut linez originem
traxerint,



2 EucLIDES

2. Linea vero longitudo
non lata. A _
"Lineatalis nulla ducitur i-par-
te rei ; fed ficut pun&um, ita &
linea fignum feu initium eft
quantitatis latz. ‘

3. Linee autem termini

Sunt punéia.

Id eft longitudinis determi-
natz principum & finis eft
punGum : per infinitam autem
lineam Euclides intelligit lineam
cujufvis magnitudins, feu inde-
terminatam, : :

4 Retialinea eff, que ex
&quo fuua interjacet punita.

Sive cujus extrema obumbrant
omniamedia, ut dixit Plato : vel
minima €arum qua terminos ha-

: bent
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bent eofdem , ut vult Archime--
des, :

5. Superficies vero eff
que longstudinem latitudi-
- memque tantum habet.

6. Superficiei autem ex-
prema funt linee.

Hec definitio intelligenda eft
tantum de fuperficie plana vel
mixta, non autem de circulari;
-quando enim habet extremum,
lineam tantlim habet, non lineas,

7. Plana fuperficies , eft
que ex equo fuas interjacet
reflas. .

Quz dixi de linea re®a, ea-
dem de plana fuperficie funtin-
telligenda,

A 2 '8'Pl"°



4 Eucripis

8. Planus autem angs-
lus eft duarum linearum in

Plano f¢ mutuo tangentium 5

& non in directum jacen-
tium , alterius ad alterams
inclinatio.

Hic caufz anguli explicantur :
Materialis , funt due linez que
femutuo tangunt. Formalis eft
alterius in alteram inclinatio.
Undefequitur primd , quodilla
duz linez non itafe debent tan-
gere, ut jaceant in direCtum, id
eft , ut unicam reGam conftituart
lineam; fed altera debet inalte-
ram inclinari,

Sequitur 2. quod anguli quan-
titas confiftit in majori vel mi-
nori linearum inclinatione, non
in longitudine linearum.

Sequitur 3. non effe neceffe, ue
duz linex poft contaGum pro-
duétz fe mutud fecent, ut vult

Pel-

—— e —
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Liser Primus. 7§
Pelletarius : id enim tantim eft
verum in angulis re&ilineis : fed
fufficere, ut fetangant & incli-
nentur.

Denique fi angulus ille fit in
fuperficie plana, dicetur planus,
In omni vero figura, licet quem-
libet angulum tribus litteris ap-"
pellemus , ille tamen femper in-
telligitur , cui medius charaltei ..~
-appingitur, : ‘ ‘

9. Cumautem continen-
tes angulum linec retiz fue-
rimt , relilineus appellatur
angulus. ’ :

- ‘Siutraque curua, curuilineus:
fi curua altera, alteraretasmixs



6 Eucriprs
A . 10. Cum
vero re-
éa A B>
Sfuper re-
¢ B D FamCD.

Sfeans, eos qui funt deinceps
"ABC. ABD. angulos, -
quales inter fé facit, rettus
eff uterque aqualium angu-
lorum, &> infifiens reita AB.
perpendicularis vocatur ejus
cus infiftit CD. -

. Tunc angulus uterque dicitur
zqualis, ﬁdo re&an B. nan
magisin C. quam in D. inclinat.
. Quod autem Gracidicunt xg-
18- Latiné redditur perpendicu-
cularis; frequentius tamen utun-
tur Mathematici verbo Grazco
quam Latino, maximé in Optica:
unde apud eos nihil ufitatius

?ﬁm as's G, imo Latinered-

unt Cathetum, .
1L, Of-

R Aol

e T T T T T —m - -




Lizer anMus. G

A . 1.0kt

Jus angu-

usEBC.

eftsqui ma-

o

Nempe quia re@a EB. magxs

recedit a fubje®a GD. quam
perpendicularis A B

12. Acutusvero E BD o

qui minor reflo ABD.
13. Terminus eft quod -
alicufus eft extremum.

Talia funt , punGum, linea fu-
- perficies: nempe pun&um linez ,
linea fuperficiei , & fuperficies
quPoriso ‘ :

A 4. 14. Fx—
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Egum eff que fub
aliquo , vel fub aliquibus
terminis comprebenditur.

Dixit fubaliguo » nempe quia

~ circulam & ellipfim, unicus ter-

-

minus , hoc eft linea circularis,
comprehendit : ad rectilineas

verod figuras, plures femper ter-
_ mini requiruntur, o
Porro notabis debere termi-

ROS , quantitatem , qu figura di-
citur, ambire & comprehende-
re, non vero tantum terminare,

AUnde fequitur 1. Quod linex

nulla- proprie eft figura, cum
punéta lineam, non ambiant, fed
folum terminent. Sequitur 2,
quod fuperficiei infinitz vel cor-
poris infiniti ; i quod dari poffet,
figura nulla fit, 1. quia omnis fi-
ﬁura debet ambire, & compre-
endere figuratum. 2, quia ter-
minis ambitur, terminus autem
eft extremum sei : Quomodo
. vero

e e~ e e
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vero id quod habet finem & ex-
trema, erit infinitum ?

./

15.. Circulus eff figura
Dlana fub una lz’nea/tl&% C.
comprebenfa , que vocatur
peripheria : ad quam abuno.
punito, eorumque intra fi-

- glram funt pofita, omnes
cadentes reffe DA.- DB.
D C. equales inter f¢ fint.
- 16. Centrum vero circuli

wnitum illud appellatur.

Theodofius Spharicorum lib. 1.
deff, 1.& 2.idem habet, definitio~
ne vero §.{ic polum defcribit. .
- Polus
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‘Polus circuli in Sphera, eft
punGum ini fuperficie Sphere , 3
quo omnes re&z ad circuli peri-
pheriam tendentes , funt inter fe
zquales. Ex quibus colliges in-
ter centrum, & polum hoc tane
tum efle difcriminis, quod cen-
trum concipiatur intra figuram
pofitum : Polus vero in {uperficie
Sphzre. :

. 17. Diameter autem cir-
culieft recta quedam A B.
- per centrum D. duita , &
terminata ex utraque parte
@ circuli peripheria A. & B.
quz & bifariam fecat cir
cﬂlﬂm. '

_ Hic tria obfervabis 1. omnes
Diametros ejufdem circuli effe
2quales interfe, cum earum me-
dietates ex def. 15. fint 2quales.

. 2. Quod fequitur ex 1. eft quod
- licet in circulo poffint inﬁr&itg
o uci

e ep——— = =
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duci re@2 non tranfeuntes per
centrum 5 fol tamen re®= per
centrum ductz, & in peripheria
terminat dicuntur diametri, quia
cum folz fint omnes zquales in-
ter fe, determinatzque longitu-
dinis , aliz vero inzquales fem.
per &incertz s diameter fola po-
. teft metiti circulum. Menfura
enim cujufque rei, ait Ptolomeus,
in Analemmate, debet effe ftata
determinataque, non indefinita,
Undenon eft quod mirentur ty-
rones fi in feeminino genere po-
natur 3 Mathematicts. . Idem
enim eft Diameter quod linea
dimetiens , vel in duo zqualia
dividens. A )

3. Eft, Diametrum bifariam
fecare circulum, quod ita demori-
ftrat Thales apud Proclum, Con-
cipe animo portionem femicirculi
fic coaptart portioni relique ut
diameter fit utriufque bafis, Si

circumferentia una congruat pe-
nitus



12 Eucriprs
nitus circumferentiz alteri, ma-
nifeftum eft jllas duas portiones
a diametro fadtas, efleinter fe 2-
uales, cim neutra aliam exce-
Eat. Si verd circumferentia una
non congruat cum altera, fed vel
extra eam cadat, vel intra, vel
partim intray partim extra: tunc
retz du@z i centro ad circum-
ferentiam erunt zquales & non
erunt,

18. Semicirculus auters
ef? figura que continetur fub
diametro AB. & fubeali-
nea ADB. zme aufertur de
circuls peripheria.

19. Segmentum circuli ef?
Sigura que comtinetur fub
reita &y circuli peripheria.

Per re®am hic intellige omnem
non diametrum, nifi item velis fe~
‘micirculum dicere fegmentum,

20. Refls
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20. Reililinee figure
Junt que fub reftis comti-
mentur.
‘ 21. Trilatere quidem
que fubtribus. |
22. Quadrilatere vero
que fub quatyor. '
. 23. Multilatere autem
que [iub pluribus quam qua-
tuor rettis comprebenduns
bur. o

A 24 Tri-

_ daterumpor-
. ro  figura-
TUm, equila- -
terum trian-
B  Cgulum eff
Zmd trialatera habet 2qua-

4. : a

B 25.If6-
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A 25. Hofee-
les  autem
quod duo tan-

- tum habet 2-

qualia A B.

oA-C' o

sxi2@-, #b , crus Gracis eft,
unde \:compoﬁtum forvonsdys qui
zqmalibus eft cruribus :  veiwer
imoxiris; quod € tribus lineis duas
zquales habet , quibus quafi cru~
“ribus infiftic. ‘

\C 26. Sca-
Lenum. ve-
ro gquod
iria ine-
\ qualiaha-
D Ebet latera,

Triangulorum hz funt fpe-
cies ex laterum ratione petitz.
Sequuntur aliz ex angulorum
difterentiis emergentes.

B

27. Ad
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27. Ad
hec etiam
- trilatera-
rum figu-
1  rarum, re-
B C langulum
widem triangulum eft quod -
abet  reitum  angulums
ABC. '
28.  Amblgonium ef}
quod habet obtufim angu-
lumyboc eft, maforem retto.

N 29. Oxy-
Zonium ve-
ro  quod
ires acutos
N Pabet  an-
) " gwlos , hos
" eft, minores relto.

— ¥

G

Not, In omni triangulo cujus

duo quzcunque latera exprefsé
B 2 no~
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. nominantur, {olet reliquum latus
a Mathematicis , bafis dici, five
illud in fitv locum infimum oc-
cupet, five fupremum, ’

' 30. Quadri-
] latefum 4';(4%»: Jf-

“ |\ gurarum quadra-
Jtum quidem eff
quod  equilaterum. eff &
rectangulum.

31. Altera
parte longior fi-

ra eft , que
o reétangula qui-

dem, at equilatera non ef}.

: 32. Rbom-
B bus autem, que
aquilatera qui-
dem.,fed recian-

- gwla mon esd.

. 33.Rboﬂz'-‘
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. 33.Rbom-
A boides wve-

"/ ; ro que ad-
: ‘Ué"ﬁ ’ (’7’
lateray & angulos zqualia
inter [e habens , neque 2qui-

lateraeft, meque reitangula.

34. Prater

has autem re-
c ligue quadri-

latere , Trape-
y - zia appellen-
tur.
35. Parallele funt recte,
que ineodem plano exiften-
tesy & produét a in infinitum
ex uiraque parte, in mex-
tram mutuo mcidunt.

Adhocut duz reGe dicantur
parallelz,, non fufficit ut produ-
&w minfinitum non concurrant.
B3 Sic

-
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Sicenim duz re&z in tranfver- -

fum pofitz re aliqua interpofita, &
non fe tangentes , dicerentur pa-

‘reflele, quianunquam concurre--

rent, Sed requiritur praterea,. ut
fntineodemplano,

| 36. Parallelogrammum

¢t figura quadrilatera, cu-
%5 bina oppofita latera

Junt parallels [eu aquidi-
ﬂﬂﬂtia; ’
» p w 37.Cum
- vero  in

| parallelo-~
.| grammo
N IR diameter
J BD. duitz

que recte CE.HK. lateribus
parallele  fecantes diame-
Lrum inuno eodemgque punito

G. aut parallelogrammam

]

!
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dzﬁributum fit in guatuor -

- parallelogramma ; per qua

diameter non tranfit. [cil.

AG. GE. appellantur com-

Dlementa ecorum que circa

diametrum  confiftunt ut

PosTUuLATA.

1. Poftuletur & quovws -
puntto A. ad quodvis pun-
ctum B. retiam lineam A B.
ducere.

2. Et terminatam reilam
AB.in continuumretia pro-
ducere inC.

3. Et quovis cemtro, &
intervallo circulum deferi-

( bere. ' \
§

"B 4 Com-
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Communes notiones few
Axjomata.

. Y. Que eidem equalia 5

& inter [e funt zqualia.

2. Et fi equalibus equa-
lia adfeia fint - tota funt 2-
gualia. . : |

3. Et fi ab equalibus
2qualia ablatd fint , que re-
linguuntur funt qualia.

4. Et fi inequalibus #-

gqualia adfetla fintytota funt
ingqualia. AR
5. Et fi ab inequalibus
equalia ablata fint s reliqua
Sunt ingqualia. ‘
6. Et que efufdem dupli-
cia, imter [é funt equalia.

7. Et
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7. Et que ejufdem dimj; -
dia, inter [¢ funt equalia.

8. Que congruunt [ibi
mautuo 5 inter- [& equalia

Sant.

Id eft, quz collata, ita compo-
nuntur, utpars parti refpondeat, -
& terminus termino , zqualia
funt. Linez autem re&z & z-
quales congruunt,, uti & anguli,

ﬂg. Et totum parte majus

et '

" 10. Et ommnes anguli refti
aquales inter fe funt.

11 Siinduasreilasrelia
incidens interiores y & ad
eafdem partes angulos duo-
bus reftis minores faciat ;
producte duz ille reiie in
infiwitum 5 coincident inter

fe



22 EucrLIDES .
Sead eas partes, in quibwus
Junt anguli duobus rectis mi-
rores. -

 Scio principium hoc obfeurum
quibufdam , & 3 Gemino & Pro-
clo rejeGtum i numero princi-
piorum : verum non debet res
aliqua 3 notionibus communibus.
rejici, quod unus aut alterei af-
fenfum neget: oporteret enim &
nonum expungere. Jam enim
funt &liqui Philofophi adeo fubti-
les ut negent totum fusa parte ma-
jus. His & illis fufficiac dicere
Euclidem caterofque omnes,
hxc orinja ex fola terminorum
notione, evidentia cenfuiffe, &
exiftimaffe fenfu communi care- -
re, quieanegaret, Ne fcrupulus
_ remaneat, illud demonftrat Cla-
~ viusprop. 28, L, 1. .

12, Dua
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12. Due reile [patium
non comprebendunt.

1d eft ex omni parte conclu-
-dunt. .

13. Ommne totums eft «-
quale omnibus partibus fi-
mul fumptis. |

Plura talia axiomata excq?tari .

poflunt & ab aliis propofita funt,
{ed hxc fufficere nullus dubito,

N OTA.

Quicquid proponitur vocatur
propofitio, eftque vel problema
vel Theorema,

Problema eft propofitio ubi
aliquid proponitur efficiendum &
conclufio fgmper talis eft, quod
erat faciendum. ) )
‘ ThCOfv

-
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Theorema eft propofitio cum
. propanitur praprietas vel veritas
de aliqua re demonflranda, &
conclufionis formula, Quod erat
demonftrandum.

Quicquid autem tanquam-con-
feQarium aut lucrum ex demon-
ftratione fequitur Corollarium
appellatur,

Lemma infuper vocatur de-
monftratio premiflz alicujus , ut
‘quzfiti demonttratio evadat bre-
wior ac clarior,

A
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PROPOSITIO L

Super data Proble-
reita termi-™ -
nata A B.
triangulum ¢~
quilaterum A
B C. confli-
tucre. '

Praxis. Excentris A & B. {pa-
tio A B. defcribe 2 duos cir-2 3-
culos, & ex pun&o fetionis C. Pof.
duc bre®as CA. CB, Dicobr.
trianguluin A B C. efle zquila- P
terumm, )
Probatur. Re&@a A C, zqualis
eft cre@z AB. & B C, ceidem: ¢ 15+
ergo rectz AC. B C. zquales Defe
eidem A B. zquales funt dinterd r.
fe. Ergo triangulum A B C. eft Axe
¢ zquilaterum.  Quod erat fa-¢ g
clendum. '

C PRO-
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PROPOSITIO IIL

Ad  datum
g punitum A.da-
te reite B C.
-aqualem  re-
&am A F. po-
nere.

) rax. ' Jungatur* A C, Super
Pof. ipfa AC. fac b triangulum

¢ 3. {patio B C. duc © circulum : latus

:”Ji‘ D C. produc 4 in E. centro D.

pp. fpatio DE. duc circulum : latus
D A. produc in F. Re&a AF.
zqualis eft rettz CB.

‘ Prob. Re&zD A.DC. funt

e 2 ©zquales. Re&z DE. zqualis

¢7. frecta DF. 8Ergore@a AF,

grfs " re@z CE. Rurfum,re@afCE.
7 zqualis eft reGtz CB. » Ergo
h 1. AF. ipfi CB. Quicunqueautem
- ~% alif ponantur cafus, cadem femper
erit conftru&io & demonftratio,
ut-bene notat Clavius ex Proclo.

PRO-

- * zquilaterum CD A, centro C..
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PROPOSITIO IIL

o Datis duabus Preb. 3.
retis inequali-~
bus A.&BC,
s de majori BC,
b minovi A, -
qualemyeitam B E, detrabere.

Prax. Ad datum pun&um B.
datz reGtz A. aqualem
reGtam D B, 2 pono. CentroB.a 1.+
fpatio B D. duco b circulum,b 3.
abfciffa BE. eft 2qualisipi A. *7"
Prob. RectaBE. eft ¢ zqua-¢ 15
lis ipfi B D. que ponitur 4 2qua- §%,
lis ipfi A. Ergo abfciffa B E. conp.
zqualis eft ¢ datz A, Quod erat® r-
faciendum. ' oA

" SCHOLIUM.

Circino boc ut & pracedens problema

 fieri poteft fectindum Tacquet s fed tunc

ex fententsa Procli-nullo poffulato fatis-
Jacir :

C:2 PRO-
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PROPOSITIO 1V.

St duo triangula A, ¢ D. duo
latera 5 duobus lateribus aqualia
bhabeant utrumque utrique hoc eft
AB.ipiDE. & AC.ipfiDF.
babeantque angulos A, ¢ D. late-
1ibus illis contentos, equales : Et
Bafim B C. bafi E F. aqualem ha-
bebunt 5 & triangulum A B C.
triangulo D E F. equale erit, ¢&»

veliqus angult 5 religuis  angulis
equales erunt uterque usrique . hoc

elt angulus B.angulo E. & angu-

-lus C. angulo F. zqualis erit, fub

quibus aqualia latera A B, ipfi
DE. & AC. ipi DF. fubtm-
duntur,

Prob.
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Prob. Latus A B. lateri D E,
: & latus A C. ipfi DF. & an-
gulus A, angulo D. ponuntur

@qualia: ergo fi fuperponantur,

a congruent:-grgo & bafis B C.a 8.

bafi EF. congruet.. 'Adeogue’“'
totum triangulum toti triangu-
Io fuper impofito zquale erit,

QE.D.

N O T A

1. Propriesas trianguli in boc theore-

. mate propofita , cum ex terminorum ex-
plicatione videatur patere poffer a(fumi
LAMQUAS COMMBNIS BOLi0. ,
2. Quemadmodum duo latera cum
angulo mclufo inferant aqualitatem ba-
Sinm o angnlorum; fic ¢ viciffim di-
cendo , duolatera iy 6:/:: equalesinfer-
ve angulos aquales. Adeoque oava pro-
%oﬁtio tanquam confedavium bujus ba-

eri poterit, :

. C3  PERoO-
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~

30 ELem. Eucripis

,

PROPOSITIO V.

Ifofeelis trianguli
A BC. guiad bafim

C A CB. inter f¢ funt
aquales, & produlis
\Fegualibui redis A B.
EAC pua inD. &
E. gui fub bafs funt
anguli C B D. B CF. inter f¢ aquales funt.

reparatio. Ex lineisA B. A C. pro-
Pduéh's » accipio a equalia BD. CF.
& bducorettasCD. BF.

.~ Prob. TriangulorumBAF.CAD.

unum latusB A, Uni C A. &alterum
F A. alteriD A. czquale eft. Etangulus

- BAC, utrique eft communis : erﬁo
. d angulus ABF. zqualis cft angx o
loADC.

ACD. & angulusA FB.an

& bafisBF. bafi CD.=zqualis. Rurfus
intriangulisBCD.CBF. latusCF. la-
teri BD. eeftzquale, & latusF B. pro-
batum eft equaleipfiD C. & angulus D,

. angulo F. zqualis. ErgofanguliCBD.

B CF. infra bafim funt zquales & angu-
L BCD. CBF.zquales.Qui fi tollantur
ex zqualibus ABF. A CD.relinquent
angulosad bafimg A B C. A C B. zqua-
les. quod erat demonftrandum. Thales
fertur autor hujus propofitionis.
Corollarium. Omne triangulum -
quilaterum, eft zquiangulum.

PRO-

funt anguli ABC,
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" PROPOSITIO VI

A - 8i triangtli Ther.3.
.D A BC. du
anguli ABC,_
A CB. «qsa-
B c les inter [e fue- ‘.
vint, & fub
equalibus angulis (ubtenfs laterg
A B. AC, aqualia inter fe erunt,

Si negas: pars unius B D. @ fiata 3. I £ .

zqualis alteri CA. hoc pofi-
to; triangula DBC. ACB.fe
habent juxta quartam ; nam latus
B C. commune , & latera B D.
C A. zqualia, & anguli DB C.
A CB.zquales. Ego & totum
triangulum 2quale er1t toti trian-
gulo, hoceft totum parti: quod

repugnat, b bog. g
Coroll. Omne triangulum - A - O
quiangulum, eft zquilaterum. R

C4 PRVO-
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PEOPOSITIO VII.

A B A

Thewy.  Super eadem retta A B. duabus

8L

eifdem, reitis AC. BC. aquales
alic due relte AD.BD. utraque
utrique , hoceft A C. ipli AD.
& B C. ipfi B D. non conflituentur
ad aliud & alind panétum, puta D,

ad eafdem partes, eofdem terminos
B. & A. habentes , cam duabus ini--

tio dmitis retis.

Prob. Quia fi poffint duci duz
aliz, ducantur in D. Ergo
triangulum C A D. # eft Hofce-
les: ergoanguliACD.ADC.
aquales.  Rurfus triangulum
CBD. eft Hofceles. Ergo an-
uli BD C. B CD, funt 2qua-
les, cum tamen angulus CD A.
pas
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pars anguli totalis C D B. pro-
batus it aqualis totali angulo
A CD. Idemque fequetur in-
commodum ubicumque ftatuatur
pun@um verfus eafdem partes.
Nam fi ponatur punCtum intra
triangulum in D. ut infecunda fi-
gura, du&is AD.BDF.BCE.
& DC, fic dico. Re@z AD.
A C. ponuntur zquales , ergo
banguli ADC. ACD. funtb 5.1
@quales : fimiliter B D. B C. po-
nuntur zquales , ergo anguli infra .
bafim ECD. FDC. funt b 2qua-
les, ergo angulus F D C. major
eft angulo AD C. quemadmo-
dum E C D. major eft ipfo
A CD. quod repugnat,

Denique non poteft ftatui:
punétum in parte alicujus linez
ex datis, alioquin pars effet zqua-
lis toti, contra 9. ax,

NB. Her mqﬁu’o tantum adbibetuy
ad demonfirandam [ubfequentem offa-
 wam, que poffer tamquam confeSarinm

#arta Alfumi :
! . PRO- |
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PROPOSITIO VIIL
A D

AA%\;

Ther.s.  Si duo triangula A.D. duo la-
- teray AB, AC. duobus lateribus
DE.DF. ¢qualia babeant , alte-

rum alteri : “habeant etiam bafim

B C.bai EF. equalem: Et angu-

. lum A, angalo D. equalem babe-
bunts(ub equalibus rectis contentum,

I)rob Quia fi congruant late-
ra, congruent & angull cum
28 @ angulus non fit aliud_quim in-
P4 clinatio duarum linearum. Quod
fiquando fuperponentur non con- -
gruant , fed trianguli E F D, apex
D. non cadat m A, fed in G,
ergo tunc duz reGtz duabus reftis
- zquales , fuper eademreta B C.,
ducentur ad aliud pun&um 5 con=
tra przcedentem,

-PRO~
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PROPOSITIO IX.

~ Datum an- Preb.4.
gulum rectili-
neumB A C,
bifatiam  fe-
crlare.

'Prax. Ex lateribus dati anguli
BAC. fumo3re@am AD.a 3.1
& ipfi zqualem A E. JungoD E.
conftituo b triangulum aquilate- b 1. x.
run D E F. dufta re@a A F, bi~
fariam dividet angulum A.

Prob. In triangulis D A F,
"EAF. reGz AD. AE. funt
zquales: A F.communiseft; &
bafis D F. bafi .E F. zqualis: -
cergoanguli FAD.FAE. funte 8 1.
@quales. Ergo angulus B A C.
-divifus eft bifariam. Quod facien-
dum erat.

PRO-
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B PROPOSITIO X,

A
Prob.. Datam rectam ter-
minatam G H, bifa-
; riam fecare,
"x' ' ..i../
A
r

Prax. Supra re&tam- G H.

At 3 conftituo triangulum zqui-
laterum G A H. cujus angulum

b g.1. A.divido b bifariam , duGareia
AF. dividet re@am G H. bifa-
riam. .

Prob. Triangula GIA. HIA.,
fe habent juxta quartam ex con-
ftrutione figurz : ergo habent
bafes GI. I'H. zquales. Ergo

re@a GH. divifa eft bifariam.

'QEF.
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- - PROPOSITIO XI.

A Data veta preb. 6.
DF. 4 punco
L in eadata,
ad reftos an-
)
y gulosy redtam
dineam I A excitare,

Prax. ExlineaDF, 3 punéto

I. fumo * partes hinc indes 3.t
@quales 1D, 1E. fuper DE.

b conftituo triangulum 2quilate-b z. &,
rum DAE, 3 punQo A, ad
pun&um L. re&ta du@a erit per-
pendicularis.

Prob. Latus D I. ceft 2qualec Ex
Tateri I E. & latus 4 DA.ipfi AE. 3%,
& latus AL commune. ©ErgoDds.
anguli AID, AIE. erunt zqua-° 8 1.
les, fergoredi: ergo f AL Per—-i);f-
pendicularis. Q. E. F. :

D PRO-
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PROPOSITIO XII

Super . datam

reitam infinitam

g, DE. adato punito

A. quod in ea non

eff 5 pevpendicula-

~ Nremreltam lineam
¥ A 1. excitare.

: Prax. Centro A. duco circu-~

.k lum, quifecet re@am DE. 3

{etionibus ducore@as D A EA,

4 10.1. 2 divido D E, bifariam in I, ducta
retta A 1. erit perpendicularis.

:’; 15 " Prob. Latera AD. AE. b{unt
AR
:mﬂf IE. & Al commupne: dergoan-

431 oyli AID. AIE. funt zquales: -

e 10. Cergorecti: ergo AL elt ¢ per-
Df. pendiculasis,

Hujus propbﬁtionis atrtor fer-

tur Oenipides Chius annis ante
Chriftum circiter §50.

PRO-

®qualia, ©latus D I. zquale lateri




-

Liser PrIMus. 39

PROPOSITIO XIIIL

" Cum rellathor 6.
E AB.ve EB.
. fupra - reftam
D CD. conﬁﬁe{u,
B angulos  facit :
" aut duos rectos
ABC. ABD. aut duobus rectis -
«qualesEB C. EB D. facit.

rob. Re&a EB. cum reQa

| D C. aut facit utrinque xqua-
les angulos & 2 confequentera ro.
re&os y aut non facit : {i non facit, 2f
bexcitetur ex B. perpendicularisb st.x.
B A. Quoniam igitur angulo ,
ABD. zquales < funt ABE.c -
EBD. Siutrifque addas reGum ™
ABC, deruntduorefti AB C.d 2
ABD. =zquales tribus angulis A
ABC, ABE. EBD. quibus

etiamanguli EB C, EBD., funt

aquales & confequenter hi duo
funt- zquales ducbus redis.

.E.D.
% ‘D2 PRO-
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PROPOSITIO X1V,

Si ad ali-
_ quam  rellam
AC. & in ea
E punctum C.due
ret« DC.CE,
non ad eafdem
- partes ducle 5 eos qui funt deinceps
angalos ACD. A CE. duobus
reltis aquales fecerint , in directum
erunt inter fe reéie, hoc et D CE.

© erituna lineare@a. )

rob, Sire&zDC.CE.non

a Per Jacent in direCtum, 2 jaceat

2Pt CF. aut alia quepiam. Ergo an-

b 13.1. guli A CD. A CF. valent b duos

ccmrareCos, Ergo ¢pars ACF, eft

*-9 zqualis A CE. toti, Nam prius
exhypothei ACD.ACE. v
lebant duos reftos. ’

PRO-




LiseR PRIMUS. 41
PROPOSITIO XV.

o Sidueredets.s.
AB. CB.,
T feinvicem [e-
| cent, angulos
ad ‘verticem
TAED CEB. aiuates inger f[e
Sacient. .

Prob Nam angulo five AED
five-C E B, addatr 4
medius D EB.aerit zquahs duo- a1
bus re&is , bergo anguli CEB.b b 3.
AED. funt 2quales. 1d
fietfiangulo AEC. vel DEB.
adjiciaturapgulus AED. |
Thales Milefius ferr auGor
“hujus propofitionis.
Corell, 1. Duz reQz fecantes
fe mummo, efficunt ad punctum
fefhoms, quatuor angulos, qua-}
‘tuor rectis equales, . . :
- uCoroll. 2. Ompes a Alf civea
idem pun&um conftituti xquatcs
ﬁmt quatuor re&is..
- D3 PRO-
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" PROPOSITIO XVI.

liber interno
. . Goppofise
C. wel B. major eff. A
yrob. Latus A C.'a bifecetur in F.
ducatur BG. itaut BF. fit zqua-~
lis F G. junge reétam A G. tunc
triangula A FG. CF B. habent fe jux-
b Br ta4.nmamlatus b A F. zquale eft lateri
confl.  CF. &latus F G. lateri F B. & a‘q%ug
c1s.1.lus A F G. cangulo CF B. zqualis;
d 4.1 dergok a’n%:mm G A F.angalo BCF.
~sequalert habebunt, efgo angulustota-
lis E A C. externus major eft interno &
oppofito A CB. Quod filatus A B. bi-
feceturinl. idem fiet, & probabituran-
_gulom externum D A B. majorem effe
ar‘xgulo ABC. ErgocumangulusEAC.
¢ fitzqualisangulo D A B. ‘eritangulus
EAC. exteﬁa:;us s ijrqubll;bét m«ie;
.00 & dppoiie nempe anguio C. vel B.
QE.D.- ‘

210, 2.

cIg.x.

PRO
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PROPOSITIO XVIL

Trianguli Th. xo.
ABC.duwoan-
guli, B CA.

C A B. velalii

— quilibet , quo-
cunque modo fumpti , duebusrectis
funt minores.

= Prcb.' ‘Produ@o B C. in D.

~externus angulus A CD.
3 major eft angulo ‘A. vel B. feda 16.x.
anguli ACD. ACB. bvalentb 13.5.
tantim duos rectos , ergoanguli .
B. & C. interni, five C A B.

‘B C A. It minores ' ducbus’
‘retis. Idem dicam deangulis A.
-& B. fi producam latus , B A,

Coroll. 1. In omni triangulo ,
cujus unus angulus fuerit reCtus’
vel obtufus, reliqui fune acuti.

Coroll. 2. Omnesangulitrian~

-guli 2quilateri & trianguli Ifofce~

lI1s, anguli fupra bafim funt acuti.
‘D4 PRG-
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PROPOSITIO XVIII.

“Trianguls
AB C. majus
tatus AC, ma-
Jorem angatum
T CABC. fub-

1 negas : Exmajortlatere AC.

231 Sf fag::asA D. zq’uale ipfi AB.

b 5. 1. duc reGam B D. b erunt anguli

ABD. ADB. zquales. Eftau-

- - tem _angulus A D B. hoc eft

- ABD, externus & oppofitus an-

¢ 16-1. oulo C. ¢major. Multo ergoma-

jor eft tatalis angulus A B C. an-

gulo C. Major item eft angulo A.

nam fac CE. aquale ipfi CB,

ds.1. deunt anguli CE B. CBE.

€ 16.1. zquales, ¢ & angulus CEB. hac

f 9 eftEB C. majorangulo A. fergo

* _angolus ABC. najorangulo A.
Q.E.D. S

PRO-
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PROPOSITIO XIX.

- Trianguli Th. 12.
ABC. majus
latus AC, fub
majori wngulo
¢ ABC. fu-

tenditur,

1 negas latus A C. efle majus
(® Slateer% AB.{int zqualia: 2 ér- 5.
goanguli B, & C. funt zquales,
contrahypothefin. Si latus A B,
dicas majus latere A C. b ergobis. 1.
angulus C. major erit angulo B.
contra hypoth. Idem dicam de
latere B C. Ex quibus fic dico fa-
tas A C. nec minus eft nec 2qua-
Ie lateribus AB, CB. ergo majus.

QE.D.
' N O T A

Hac propofitio eff converfio pracedentss,
unpropter bans omittendo potwiffer dici »
s majus latss majovem angulum fubten-
Ait s wtique & major angulus & majori

Iatere {ubtenditur,
PRO-

!
K

A s R T T~ W
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"PROPOSITIO XX.

Trianguli ABC.
duwo latera  puta
AB. AC. quomo-
docunque [umpta ,
reliquo B C. funt
majora.

Th. 13. B

,Prob. Produco C A. inD. fic®
ut AD. fit zqualeipfi AB.
;’I’" & proinde 2 CD. aqualis ipfis
* CA.AB. du@a re&a DB. fic
dico : Re&z A D. A B. funt
bs.1."zquales b ergo xquales anguli D.
€9 & DB A. <Major ergo utroli-
“* bet erit totus angulus D B C.
. fedhunc angulum fubtendit latus
d19- . CD, hoc eft CA. AB. dergo
reGte CD. hoc eft CA. AB.
major eft quim latus B C,

Q.E. D.

PRO-
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PROPOSITIO XXI
A Si fuper trianguli Th. 14
) ABC. uno latere BC.
ab extremitatibus Aua
] reite BD. DC. inte-
A rius conflituta fuerint ,
3 o he conflitusa s reliquiss

“trianguli duobus lateri-
bus A B. AC minores quidem esunt ,
maforem very angulum-continebunt , id

. eftangulusD. major eritangulo A.

intriangulo BAE. duolatera BA.

A E. a majorafunt tertio BE. ergoa 20.1.
fi addatur commune EC. crunt BA.
A C. majora quam BE. EC. Eodem
modo in triangulo CED. latera CE.
ED. majora funt tertio C D. ergo fi
communeaddatur DB.erunt CE.EB.
majoraquam BD. DC. fed AB. AC.
probata funt majora quam BE. E C.

Prob- 1. pars. Produéto BD. inE.

‘ergo multo majoraquam BD. DC.

" Prob.2. pars. AngulusBDC. externus ,
b major eft interno & oppofito DEC.b16. 1.
& hic major angulo A. ihterno & op-
pofito, multo ergo niajor angulus BDC.
angulo A.Q.E. D,

PRO~
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PROPOSITIO XXII,
Preb. 8, A __ —C o Ex tribus

B reftis DF.FG.
G H. qua fum

X aquales tribus
T\ AAtis reitis A.

B. C. triangu-

B FL K@ =HumFIG.con

. bituere 5 opor-

tet autem duas quomodocssque [umpt as,

420, 1. reliqua effe majores : a quoniam omnis

sriangsds dwo” latera  qmomodocungue
[umptareliquo funt majora.

rax, Datis re@is ABC. fume
. ipfis ordine zquales DF.FG,
GH. centro F. fpatio F D. duc
" circulum D I & centro G. {patio
G H. ducalium H L. a pan&o in-
- terfeGionis I. ducantur re&z F 1.
& G 1. & faGum eft quod pe-
titur, : ’
: Prob. in triangulo FIG. re&a
ped FL zqualis eft b ipfi DF. hoc
" eft A. & GL. ipfi GH. hoceft C,

& GF.ipiB. Q. E.F.

N_O T A
Hac conditio in vigefima propofitione
contemt a-omitti potuiffes.

'PRO-
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PROPOSITIO XXIII

- Ad datam re- prose-

A ~ \ (am A B. ¢¢gm9.

N

c B~ pundum C, in

- p"Readatum, date
 angulo redlilineo
1 DEF. equalem

angulum redilineum G CB. con-
Situere.

Sume in re¢tis EH. EI duo
s Jdpunta utcunque , puta D.
& F. quz refta D F.~julges. ‘
Tum 2 fiat triangulum CGB.az2. 1.
habens latera zqualia lateribus '
trianguli ED E. fingula fingu~
lis :glfic fa&o triangguula fe E:—
bent juxta propofitionem 8. ergo

“ anguli E. & C. erunt zquales.

Hujus propofitionis autor fertur
Oenipes Chius.

E PRO-



so Erem EucrLipnts

" PROPOSITIO XXIV.
. Sitridgu-

Th. 13, D A
C ‘ lumABC.
) duo late-
. 4 > A B.
» G . ¢ AC.duo
B

bss trian-

. #li DFE.

lateribus DY. DE. aqualia habuerit ;

AB. ipfiDF. ¢»AC. ipfi DE. angu-

lumvero A. majorem angulo D. bafim

 BC. bafi ¥ E. majorem habebis.

dre®am FD.&ad pun&tum

TR &in ea datum 2 fiat angulus

FD G. zqualis angulo A; & la-

tus D G, ipfi DE. hoc eft ipfi

b 4.1. A C. fit zquale, b & confequen-

ter bdfis B C. -baft FG. juagan-

_tur re&2 GE. GF. anguli DGE.

.. DEG. ¢ zquales erunt, Ergo

totus angulus F E G, major quam

D E G. major etiam erit quam

D GE. & multo major quam

w19 1. FGE. dergore@a G F. & huic

2qualis BC, major eft quam EF.
‘Q.E.D. ,

o PRO~

¢y
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PROPOSITIO XXV,

D St duo Th. 16;
triangula
A B C,
DEF
B . c x ® duo late-

va s duobus lateribus equalia habue«
rint 5 alterum alteri hoc eft AB.
ipfi ED. & AC.ipfi DF. bafim
vero B .C. bafi EF. majorem ba~
buevint : & angulum A anguloD.
majorem habchunt fub «qualibus
reclis contentum, .

Prob. Quia fi angulus A. non
A eft major angulo D. erit vel
@qualis ' vel minor : i zqualis

2 ergo bafes BC. EF. erunt zqua-4 4.1,

les, quod eft contra hypothefim,

- Siminor: cumlatera AB. AC,
fint zqualiaipfis D E, DF, bafis -
EF. b major eritbafe B C. con-b 24,2,

tra hypoth. ergo cum nec zqualis
vel minor effe poteft erit neceffa-
tio major Q. E. D, .

) Ea . PRO-.
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PROPOSITIO XXV,

. - A D.
) * B C G ®

Th vy, Siduo triangula, duos angalos, duobsus

angulis equales babuerint , altersm al-
ters; & unumm latus uni lateri equale
[five quol adjacet equalibus anguls, fiye
quod uni aqualinm angulorum [ubtendi+
twr, O religualatera , religuis lateribua
aqualia hnZebum‘. alterum alteri, o re-
liquum angulum reliqao angulo.

rob. fint in triangulis ABC.DEF.
Pan li B. & C. zqualcs angulis E.
& F. fintque primo latera BC.EF.,
(quse adjacent angulis qualibus) zqua-
lia. SilatusED.noneftzqualeipfiBA.
fit co majus, & fumatur E G. zquale

) ‘ipfi BA. tum du&a FG. Duo latera

a4r

triangulorum GEF. ABC. zqualia
funt, & anguli E. & B.zquales contenti
inter latera zqualia. :Ewgo anguli C
.& G FE. funtzqualces, quod cffe non

teft : nam angulus GFE. eft
ipfius DF E. quizqualis ponebaturipfi
C.non ergo D E. major eftquam BA.
=d neque minor, alias lateri BA, ea-
dem qux prius; applicaretur demon:
: , » firatio.

!
}
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firatio. Ergo zqualis. Ergo triangula
DEF. ABO. & habent jl%)?ta 4 &b
tera lateribus , & anguli angulis cor-
refpondentibus funt 2xquales. :

Sint deinde latera A B. DE. fubten-
dentia zquales angulos C. & EFD.
inter {e 2qualia, dico latera CB. CA.

-ipfis FE. FD. effe xqualia, & angu-

lum A. angulo D. zqualem. Si enim
latus EF fit majus latere BC. fume
re€tam E G, zqualem ipfi BC. duc
rectam D G. quoniam igitur latera A B.
BC. funtzqualiaipfis DE. EG. & an-

. guli B. & E. funt zquales ex hypoth.
zl?lo EGD. az)c?:xglis.b) 40

erit bangulus C.angulo ]

Igitur & angulus E G D.angulo EFD.
erit zqualis, hoc eft externus interno
& oppofito ¢ quod eft abfurdum. Non
eft ergo latus EF. majus latere BC.
fed neque minus eft, ut oftendit
cadem demonflratio applicata lateri
BC. ergocfteizquale ; ergo triangula
ABC. DEF. f¢ habent juxta 4. cum
latus AB. ipfi DE. & BC. ipfi EF.
& angulus B. angulo E. fit 2qualis &
confequenter balis A C. bali D Fy
QE.D. -

. Thales milefins astor bujsis fortsr, -

E3 »:E'Ro;
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'PROPOSITIO XXVIL

Thi8., E\ - 5i in
\ . dumsrellas
A_\¢ B AB.CD.

K ' T84 EF, .
c H D jncidés an-
¥ -gulos  al-

ternes A G H. DHG. «qua-
lesinter fe fecevit: parallele erame
inter (e velle.

’ Prob. Si non funt parallela
/ b 2 coibunt tandem puta in L.
7T & fiet triangalum GIH, cujus
~_ angulus externus A G H. erit
bi61.b ‘major interno & -oppofito

- GHD. cui tamen ex hypothefi

erat zqualis. Similiter demon-
ftrabitur , fi dicantur.concurrere
in X. Ergo non concurrunt,

Ergo funt parallelz Q E. D.

PRO-

~
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PROPOSITIO XXVIHIL

Si in duas yp 1q,
E\G redas AB. CD. 9 '

A - B refla EE. inci-
o dens 5 externuns
angulum A G E.

C D interne & oppe-
P Jito € ad eafdem

. partes’ G H C.
wegualem fecerit = ant internos (o cafilem partes
A GH. GHC. dudbus reis aquales feeerit :
pavaliele erwot inter f¢ reda.

‘yyrob. 1.pars. Angulo A G E-2zqua. 3 15.1.
§ 7 liseft angulus BGH. angulus CHG.
=zqualis ponitur angulo A G E.
bergoalterniBGH.GHC. funtzqua- br..4x.
les, cergo re€tz A B.CD. funt parallele. ¢ 24, 5.

Prob. 2. AngulusEG A. cum angulo
A G'F. d valet duos re&os, angulid 13.1.
AGH. GHC. ponuntur zquales duobus
redtisie ergo fubduto communiangulo e 3..4x,
AGH. remanebunt angui EGA. GHC.
i«}luales. Ergoreéte A B. CD. funt pa-
rallelx per priorem iartem hujus.

Ex fecunda parte hujus propofitionis,
conftat fufficienter de veritate undecimi
Axiomatis: nimirum i contrario.

N O T A

_Hatres praoprietatas 27. ac 28. propo-.
[itione propofite wnici contineri pom;]!m
wti fequens 29. quaque. eatenus per mo-
Anm converfions demonfirata videtsr. -
E 4 PRO-
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PROPOSITIO XXIX,

. Th. 20, b In P‘"’“t"
lelss redas

A AB. CD.

reta E F.

¢ H\r ? incidens : &
_ alternos an-
gulos B G- H. GHC. «gnales
inter fe facit : & externum EG B.
interno & oppofito & 4ad eafdem
partes EHD. equalem : & in-
ternos ad eafdems partes AGH.
CHG. duobus reitis aquales. .

. YDrob. 1. pars. Anguli D HG.

a1 § GHC, # valent duos retos:

anguli item DH G. B G H.

1"’:' ¥ bvalent duos reos ©ergo fub-

x  ducto communi angulo DHG,

anguliB GH. GHC. alternire-
manebunt-zquales.

] Prob. 2, Anguli E GB.

d 13.1. B G H, valent ¢ duos reGos: an-

gui BGH, GHD. vaent

¢ duos
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< duos reftos, ergo fubducto com- ¢ 28.1.
muni B G H. remanebunt anguli
E GB. EHD. zquales. .,

Prob. 3. Re&z AB. CD.
ponuntur parallelz £ ergo ne-f 35.
que verfus A. neque verfus B. b -
concurrunt, ergo tamverfus A.
quam verfus B, anguli interniad
eafderp partes funt 2quales duo-
bus reiis , & {i enim ex aliquag .
parte eflent minores., gx eacon~"4*
currerent, .

Coroll. Omne parallelogram-
mum , habens unum angulum |
reGtum, eft parallelogrammum -
rectangulum. .

(

PRO-.
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FROPOSITIO XXX

Th. e, Gk\ B Q"‘ €l

\ dem  refla

B L E-EF. paral-
.c 1\: 5 lele A B.
CD. ¢&in

ter- fe Juns

pamllel;c..

I)rob. n has tres reftas in eo«
dem plano pofitas fi cadat
. re@a GK. angulus AIL. zqua-
a29. 1 lis eritangulo IL F. 2 quia funt
dlterni ;- & angulus externus
ILF. angulo LXD. interno&
br oppofito: b ergo anguli"A IL.
f:;_‘ L K D. funt zqules : < ergo
"reGz AB. CD., funt. parallelz.
QE. D. |

PRO-
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PROPOSITIO XXXLI

:L" A dato Preble
7 G B- punito G.™ 1
A : \ . date refle
c H\ D CD. pa-

R vallelam re-
&am lineam A B. ducere,

E G. in datam C D. duc
aedtam G H. utcunque, &

angulo G HD. * conftituatura 13.2.
‘zqualis ad G. nempe angulus

HGA. b erit re®a A B, ipfib27. 1.
CD. panllela , quia anguli al-
terni AGH. DHG. funt 2qua~

les Q.E. F.

- PRO-
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PROPOSITIO XXXII.

Th.a2. 4 D, Trianguli

) : ABC. uno

' /\/ latere B C.
 preduito  in

B c E E, externus

angulus A CE. duobus internis &
oppofitis ABC. B A C. equalis
eft: & trianguli, tres interns an-
guli A. B, C. duobsus reitis equales

funt.
4jnr I)rob. 1. pars. 2 DucaturexC,
re@a C D. parallela reGz

A B. tunc quiare&ta A C. cadit
in parallelas A B. CD. angulus

b 29.1. A, zqualis eft balterno A C D,
Et quia B C. cadit in eafdem, pa-
rallelas angulus E C D, externus

c29. 1. © 2qualis eft interno B. Totalis
ergo A CE. 2qualis eft duobus
internis & oppofitis A. & B.
QE.D. - _
" Prob, 2. Angulus A CB,

d13. r. cum externo A CE. dvalet duos
: "~ re@os,
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reCtos, fedangulis A CE. ¢2-¢ ;3.

qualis eft angulis A, & B. ergo

~ angulus C. cum anguﬁs A. &B.

valent duos reQos, ergotres an-
guli , &c. Hujus propofitionis
autor fertur Pythagoras Samits
circaannum ante Chuift, 650.

~ Coroll, 1. Omnes tres anguli
vnius trianguli , funt zquales tri- -
bus cujufcunqué alterius trian?uli

" fimul fumptis; & quando duofunt

zquales duobus , erit & reliquus
reliquo zqualis.

Coroll. 2. Intriangulo Ifofcele
reGangulo, anguli ad bafim funt
femire@i. _ '

Coroll. 3. Angulus triangqli ‘ '\

zquilateri eft una tertia duoruin
reCtorum, vel duz tertiz unius
re&i, ' '

Sch. - Omnis figura reGilinea -
diftribuitur in tot triangula, quot
ipfa continet latera, demptis duo-
bus, & anguli triangulorum, con~'
ftituunt angulos figur.

F PRO-
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—

<
PROPOSITIO XXXIII.

CThaz’ A » Rede AC,

- B D. queequa-

les & parallelas

AB. CD. ud

eafdem partes con-

jungunt : & ipfe equales & pa-
vallele funt.

“Prob. Ducretam D A, quaz

329.1. P datas A B. CD. jungat 2 tunc
anguli alterni D AB. AD C,
erunt zquales : latus A B. poni-

~ tur.zquale lateri CD. latus A D.

eft commune ergo bafes A C.
_b4.1. DB. funt zquales. b Ergo an-
fuli CAD. AD B, fint zqua-
e27.1]es ; ¢ ergo ree AC. DB,

funt parallele.
4

PRO-
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PROPOSITIO XXXIV.
g Parallelogram- 1h. 14,

A 3
morum [patiornm
: queex adverfo &
; \ latera AB. CD.

' C D AC.BD. ¢ -
anguli A.¢r D.B. & C. equalia’
funt inter fe, & diameter. AD.
illa bifariam fecas,
Prob. Re&z AB. CD. po-
nuntur parallele, 2 ergoan-, ,o ;.
gulus BAD.angulo CDA. &
‘angulus C A D. angulo AD B,
funt zquales , cum fint alterni,
Ergo triangula ABD. ACD.
habent duos angulos zquales al-
terum alteri, & ipfis commune .
latus AD. adjacet; bergo& re-p 4.,
liquianguli B. & C. funt zquales,
& reliqualatera, A B. ipfi CD.
& BD. ipfi A C. erunt 2qualia,
cum zqualibus angulis , nempe
alternis opponantur. ¢Ergo trian- ¢ 4. 1.
gula ABD. ACD. zqualiain- -
ter fe funt. Q.E. D, :
F 2 PRO-.



L4

64 ELem. EucripIs
"PROPOSITIO XXXV.

7.2 A__E B A F EB Paralle-
) logramma
AD.FD.

’ L A D C a D fupef -ed-

X " dem  bafi

y | 7/'i . CD. &
. C 3 in iifdem
parallels AB. CD. conftituta,

L inter fe funt aqualia.
dtribus modis poteft contin-
ere, {1, ut vides , in 1. figura,
ficdico. Re@z AE. EB. funt
carAgxd zquales > quia funt b zquales
b3+ ree CD. Re@z AC.ED.
funt zquales : angulus CAE.
¢29.t. € gqualiseft angulo D E B.
e 41 triangulum C A E. ¢ zquale eft
f2.4x triangulo DE B. f addito ergo
communi F CD. fient parallelo-
. gramma AECD. CEBD.
@qualia, ' } ,
Siutin 2. Re@®x AE. FB.
- g3 {unt zquales ut prius: &dempta
% igitur communi ¥ E. erunt 2qua-
les
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les AF. EB. Re@z AC. ED.
funt lfaequalcs:_ angult A. & E.h 34.n.

_ {unt i zquales, ! ergo-triangulai 29.1.

FAC.BED. funt :ttllualia, acjditol 1
ergo coemmuni trapefio EFCD. -
parallelogramma A E C D.

- FBCD.eruntm aequalia. m 2.

Siutin 32, idem repeto. Recg '™
AE. FB. funt o zquales ipfi C D. n 34..
°ergo & inter fe: ergorecta AF, © I-
Pzqualiseft etz EB. Reda),
A C.ED.funt 1zqualesyanguli 4.
itemE, & A. funt * zquales : er- 1347
g° triangula ACF. EDB. funt =~
T zqualia: Ergoﬁab utroquetol-f 4. 1o
las triangulym EGF. relinques . ... -
aqualia- trapezia AC G E, &
FGDB. quibus (i addas com-
mune triangulum C G D. facies
parallelogramma AD. DF. -

. qualia. Q.E.D.

'SCHOLIUM. -
Hinc omminm parallelogrammorum
dimenfio , cum aqualia fint parallelo-
grammorectangulo , cujus area provenit
ex mulsiplicatione laserum , patebit,

F3 PRO-
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PROPOSITIO XXXVI.

¥h, 26. & e n Paral-

Ep=dlss

ma A E.

c/ ) ¥ o> HD. (s

‘ per aqtia-

libus bafibws CE. ¥D. & iniifdem

paralielis AB. CD. conflituta, in-
tex fe funt aqualia.

-~

Prob. Conne&antur paralle-
logramma re&is CH. E B.
a 341. 2 quz erunt zquales & parallele,

" Hoc pofito, parallelogrammum
b 350 A E. zquale eft ipfi ® CB. & pa-
' rallelogrammum CB. ipfi b HD.
£1.  <ergo parallelogramma A E.
“* HD.fant zqualia. Q E.D.

4

AY

PRO-
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PROPOSITIO XXXVII

X »__ B Triangulath 2y
ACD.FCD. . .
\ fuper  eadem
bufi iCD. ¢

c

® in iifdem pa-
vallelis AB. CD. conflituta, ﬁmt
inter fe aqualia,”

Prob.' aPer D.ducas D E. pa-a 31.1.
rallelam reG2 C A. & D B.

ipfi CF. parallelogramma A D.
CB. berunt xquaha < fed eo-b 35.1. -
wum dimidia funt triangula ACD, * 3% **
FCD. dergo ipla tnangulad 7
A CD. F CD, funt zqualia, **

QE.D.

-~

- F4 PRro-
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PROPOSITIO XXXVIII.

C E‘F D

The 28. Tmnguu AC E,BFD. ﬁ:per
.equalzbu& bafi ibs CE. FD. ¢ in
tifdem patallelis AB. CD. ¢qu4—
- bta funt mter fe.

a3 Prob 2 Ducatur E G. paralle-
laipi AC.& FH.ipfi B D.
b36r. b erunt parallelogramma C G,
¢3¢t HD. zqualia. ©Horum dimidia
funt triangula A CE. BFD.
d7. 4 Ergo funt inter fe “zqualia.
* QUE.D.

PRO-
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PROPOSITIO XXXIX.

E Fqualiatrian-1h. 29.

gula A B C.

DB C. fuper

eadem bafi BC,
] C & ad eafdem '

partes conflituta , iniifdem funt pa-
vallelis. Hoc eft AD, eﬂ paral-
lelaB C,

I)rob Sinegas fit. 2 AE. 1pﬁ13! I

BC. parallela cui re&a BD.
produéta occurrat in E. Du&a -
eroore&a CE:btriangula ABC.b37- 5
E B C. erunt zquaha, pars toti,

quod fieri nequit : nam tnangu—

, lum D B C. zquale triangulo
~ABC. zquale quoque E)

triangWlo E B C. per 1. ax.
Qloz fi dicas AE. & BC, efle
parallelas » eadem repetetur de-
monftratio, &fec]uctur totum &

" partem efle zqualia.

PRO-
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FPROPOSITIO XL.

. 30, G Equalia
\ﬂ g 9, g triagguld
AB C
N5k €
B c E ¥ fuper «-
" qualibws bafibws B C. EF. ¢ «d
eafdem partes conflituta , iniifdem

funt parallelis AD, BF. -

Prob Sinegas AD.ipfi BF.
effe parillelam , fit AG. cui

occurrat E D, produ&a in G,
. @ 381 Tuncdu&a G F. erunt 2 triangu--
laGEF. ABC. zqualia: pone-
bantur autem aqualia triangula
ABC.DEF. ergo totum G E F.
& pars DEF. eidem triangulo
ABC. zquale, berunt aequalxa
Quod ﬁen nequit,

b1

PRO-

e . ———
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PROPOSITIO XLI. ‘

VA b ) ¥ Sipamllt— . 31.
: logrammum ‘

AECD.

communem

N ) C cum trian-

gulo F CD.bafim CD., habyerit,

‘. & in iifdem parallelis AF. CD.

fuerit : parallelogrammaum erit dy-

plum trianguli. :

]

rob. Ducatur diameter A D.
( Triangula FCD. ACD.
a funt zqualia ; Parallelogram- a 37.1.
rhum C E. b eft duplum trianguli b 34.1.
‘ACD.c= ergo & trianguli FCD,« 6.
Q.E.D. A

=T TR Tee T TR —

’  SCHOLIUM
Cum jam per 35. omnium parallelo-
Zrammorsum area obtinetur;etiam trian-

gulorum , qua eorundem dimidia funt,
non latebit.

PRO-
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PROPOSITIO XLIL
Prolle- A : Dato trian~
mair, D gulo ABC.
. ; equale pa-
- rallelograns-
_ mam G C
) ) conflituere
. B E C “#ndato refi-
. lineo ang.D.
’ ati trianguli AB C. Bafim |
110.1. DB C. divide 2 bifariam in E.
"b 3r.1. duftaque E AL b agatur per A.
. re@a A H.parallelatpi BC. Ad
. ¢23-1. pun&um E. ¢ faGtoangulo GEC,
ipfi D. aquali; educatur ex C.
d 311 recta CH. ipli EG. 4 panallela
dico faGtum, .
: Prob. Triangula ABE. AEC.
¢ 38.¢. funt © zqualia: trtangulum AEC,
cft dimidium trianguli, AB C,
f4r1 & f dimidium parallelogrammi
B C. fuper eaderi bafi E C. con-
ftituti: ergo triangulum AB C.
86 elt 8 xquale parallelogrammo
“* G C. habens ex conftrucione
angulum G E C. zqualem dato
~anguloD. Q.E.F.

~ PRO-
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PROPOSITIO XLIIIL

Oimnis 1h. 32.
pavallelo-
grammi , .
Sz X compleme-
D> E c 14 eorum

que cirvca
diatnetrum funt parallelogrammo-
ram, inter e [unt aqualia.

Inhac figura, parallclogramma
circa” diametrum funt , FX,
H E. complementa vero eorum sy
parallelogramma A G. G C. hzc
complementa dico cfle zqualia.

Prob. TriangulaBAD: BCD,
funt 2 zqualia, Itemquetriangu-a 341,
1aBKG.BFG. & GED.GHD. :
Ergo fi ab zqualibus triangulis
BAD. BCD. tollas ®qualia,
nempe BKG, ipli BFG. &
GHD. ipfi GED. comple-
mentaG A.GC, quz remanent,
erunt zqualia, Q,E.D..

. G PRO-
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PROPOSITIO XLIV.

A _G M x

)

Proble: . Ad datam vectam F. dato trian-

™1 gulo A B C. equale parallelogram-
mum CM. applicare in dato an-
gulo reGhilineo D. . '

Conﬁitue triangulo ABC.
a421 * aquale parallelogrammum
C G. habens angulum GE C.
zqualem angulo dato D. tum
produc B C. in K. fic ut CK,

b3. 1. {it baqualisdatz F. per K. agatur
e3¢ K1, parallela ipfi € H. occur-
rens G H. producz in I. De-

inde ‘ex I, ducatur per C. diame-

ter IC. occurrens re&z GE.
produ@z in L, & per L. ducatur

LM. parallelaipft EK, fecans IK.

. PfOf

—— o p—
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produGam in -M. producatur- -
que HC. in N, dico parallelo- -
grammum CM. effe quod peti-

tur, ‘

" Prob. Complementa G C.

C M. funt 4 zqualia, parallelo-d 44.1.
grammum G C, eft © zqualec &«
triangulo ABC. ergo & comple- «#
mentum CM.habet autem lineain

CK. zqualem datz F. & angy-

Ium C N M. 2qualem angulo

H CK. qui fzqualis eft anﬁulof 28.1.
GE C, qui ponitur zqualis dato *r-
angulo D. ergo parallelograny-
smum CM. zquale eft eriangulo -
A B C. & habet lineam C K,
2qualem datz F. & angulum
SNM. zqualem dato D. Q.

G a PRO-
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A44. 1.
*

b Ix

76" ELEM, Eucrip1s

PROPOSITIO XLV.

A . -
n R
E_G X
j. H‘L
C » H I D .

Dato redlilineo AD. aquale pe-

rallelogrammum ED. conflituere,

in dato retilineo angulo F.

: ivide reilineum in triangula,
.Dfac parallelogrammum a E L.
“zquale triangulo BCD. in an-
gulo H.zqualiipfiF. & fupralatus GI.
parallelogrammum G D. zquale trian~
gulo A BC. habensin Langulum GID:
zqualem ipfi H. & factum eft quod pe-
 Prob. Paralclogrammum EL zqua-
rob. Paralle mum E L 2qua-
le eft b triangulo BCD. inan, lg H.
2quali dato F. rurfus paralle (;gram-
mum G D. zquatur triangulo ABC.
etiam in anEulo dato, ergo parallelo-
mmum E D, quod zquale eft parti-
us fimul fumptis, 2quatur reéilineo

ABCD. indato angu?o Q.E.F.
- PRO-

“
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‘PROPOSITIO XLVI.:
C D

Dati redi A B, Probie-

-1 1| quadraum ABDC,™ '+

defcribere.

Fx A, &B. a erigé perpendi-axrzr. .-
)

culares C A. D B. zquales

. ipfi AB. jungaturquere&a CD.

& faGtum eft quod petitur.
. Prob. b Anguli A, & B. funtb 2=’

re&i:ergoredz AC. BD, funt :”;J;: -
- paralle%z. Utraqued eft zqualis ¢ £x
ipfi AB. ergo&interfe: cergo &,
& AB. & CD. pargllelz, funt prep.
xquales : ergoAC. CD. DB,
funt 2quales, & figuraeft paral-
lelogramma: cumque anguli A.

& B. fint reéti, ferunt etiam op- £ 34.1.

pofiti C. & D. re&ti. Ergo
ABDC.eft quadratum, Q:E. F. .

G;*l PRO-
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AN

PROPOSITIO XLVIL

B L . D

Th33.. Inredtangulotriangulo B A C,
guiadratum BD. quod 4 latere BC.
reltum angulum B A C. fubten-
dente defcribitur 5 aquale eft qua~
dratis BG, GH. que 4 lateribus

BA. AC. rectum angulam BAC, .

continentibus , defcribuntur.

: Prob. Ex pun@to A. duc
“asni A areGam AL, parallelamipfy
-BE. & jungereQas, AD.BI

Triangula ACD. ICB. feha-
bent juxta 4.nam latera CD.CA.
S - " funt
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{unt 2qualia ipfis CB. CI. & an-
guli contenti ICB. ACD. zqua-
es: cum anguli ICA. BCD.
fint b re@i & angulus A CB.b 30. .
communis: ergo triangula ACD, Do
BCI, funt zqualia. * Sed triangu-
lum ACD. eft © dimidium paral- ¢ 4.1,
lelogrammi L C. cum fint {upra
eandem bafim CD. & inter eaf-
dem parallelas AL. CD. & trian-
gulum I CB. dimidium eft qua~
dfati CH. ¢b eandem caufam.
4 Ergo quadratum CH.eft zqua- 4 6.
le parallelogrammo L C. cum A
corum dimidia fint 2qualia, -
_ Jamducantur retz AE. FC,
Triangula FBC, ABE. funt -
qualia, cum fe habeant juxta 4. &
triangulum A B E. eft dimidium
paral%elogrammi B L. ficut trian-

ulum F B C. dimidium quadrati

G, ergo quadratum B G. eft z-
quale parallelogrammo B L. To~’
tum ergo quadratumn BD. aquale
eft quadratis BG. CH. Q. E.D.

G 4 SCHO-
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SCHOLIUM

Nobilifimum hoc Pythagore inven-
tum prater infinitas wislitates , quas per
univer[am Mathefin [pergere nemo infi-
siasibit , Methodum nobis tradit.

1. Ex datis duobus quibufeunque la-
reribus in triangulo veitangulo rellguum
lasws invenire. Nimiram fi A B. 6q par-
tium AC. 8.erit BC. 10. nam ¢ qua-
dratum A B. 36. addatur ad quadratum
A C. 64. fumma erit 100. ex guo ex-
traltaradix erit 0. ipfum larus quefi-
tum BC. - :

Vel i BC. fit10. AB.6. erit AC. 8.
Zuom'um /i & quadrato B C 100. fubtra- -
. batur quadratwm A B. 36, relinquitir -

64. ctijus radix oft latus quafitnm A C.

z-‘?ﬂddin'omm & fub?mgz'mem A
dratorum, que digwrmtiam inter dat a-
r3m linearnm quadrata offendir.

3. Cum ex tribus reilss lineis 3.4. 5.
pArtinm wvel ex aqo per alios numeros
multiplicatisyzon nifs triangnium vedan-
Zrlum conflisui poteft ( quod occafionemns
Pythagore de hoc invento dediffe plurimi
tontendunt ) inipfis campis [emper pore-
rimws funiculo conficiens jam didum
triang ulum pythagoricum , angulsom re
Gum determinare.

PRO<
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FPROPOSITIOXLVIII,

Si quadyrarum quod Th,
R C%. #no latezum 3
Frianguli CAB.deferi-
‘bitur, equdade fit it
‘qua areliquis Auobus
trianguli ~ lateribus.
o AB. AC. deferibuntuy
. T quadratis : angulus
C A B. contentus [ub reliquis dnobss
zriangulilareribus A B. A C.reitus eft.

Prob. 3 Ducatur ex A.ipfi AB.a 11.1.
perpendicularis AD.ipfi AC,
aqualis, jungaturqsrecta DB. hoc
pofita fic dico. Angulus D A B,
rectus eft, cergo quadratum re@g b 2«
D B. zquale eft quadratis re&a—.:‘:f;'_' "
rum AB. AD.vel AC. Sed qua-
dratum ipfius C B. ex hypoth, z-
quale eft quadratis earundem CA.
AB.d4ergore@z CB.BD. funtdr.
aquales. Ergo triangula C A B, #*
ADB. habent tria latera 2qualia,
& ax;gulos qui 2qualibus lateri- ¢ 8.1.
bus refpondent 2quales. Ergofi  »
angulus D A B. refus eft, erit
etiam rectus C A B. cum latera

DB. B C.fint zqualia. Q. E. D.
. SCHO-

D
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SCHOLIUM

Duamquam omnes propofitiones in
libris Euclidis [uam per Univerfam Ma-
thefin obtineans Ulum , nibilominses ob
[requentiorem allegationem , quafdam
effe [eligendns nullus dubito . quarnm
catalogum , ut hic, poft omnes fequentes,
apponam libros. '

Libri primi Infigniores propofitiones.
4.§.6.13.15.26.29.31.32.36.37.38.
41. 47 . quibss & nonnullis annumer antsur
18. 19.20.

Problemata pervo pafim per totwm
librum primum difper(a, ad exercitium
regula ac circini munimé negligenda funt;
© cum in fublequentibus confiraitionnm

Sacilisatom pareant.

EVCLI-

'
v
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EVCLIDIS

_ELEMENTUM IL

DEFINITIONES

I
c . 1 Parallelogri-
: mum rectan-
-guli ABCD,
. . contineri dici-
A 3 fub dua-

_busrectis AB,
B D. que rectum angulum ABD.
comprebendunt; '

.~ 2emadimodum in circulo
cognita diametro, tota ejus
~~area cognofcitur, fic ex-_

‘preflis duabus lineis quz angulum

reGum continent 1in parallelo-
grammo reQtangulo , ftatim tota
cjus quantitas intelligitur , nimi-
rum latitudo & longitudo.
Obferva 1. Tlud parallelo-
grammum dici reGangulum quod
. unum
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unum habet angulum reGtum. Si
. 2120.1. enim unus eft rectus 2 b erunt &
b 341 reliqui recti.

_ Oblerva 2. In fequentibus
nomine retanguli , Euclidem
fempefintelligcr,e parallelogram—
mum re¢tangulum , licet vis no-
‘minis id non exigat.

3. Geometras omne paralle-
dogrammum exprimere duas tan-
tum nominando literas, qua per
diametrum opponuntur, Ut ap-
pofitum parallelogrammum - ap-
pellant, AD. '

4. Cogpnitis lateribus reGtan-
guli, invéniri ejus aream ex mul-
tiplicatione numeri unius lateris

_in numerum alterius lateris circa
eundem angulum. Similiterque
cognita area reGtanguli & uno la-
terum, inveniti alterum latus fi
dividatur numerus arez per nu-
merum lateris dati, quotiens enim
erit latus queefitum,

I,
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1L

A ¥ Omnis pa-
" rallelogrami
[patii unum-
quodlibet eo-
T4m QU cir-
. » ca diametrii
E D illim funt,

. parallelogra-
morum o cum duobus complementis 5.
gnomon vocetur,

n parallelogrammo A D, pa-
Irallelogrammum G E. cum
duobus complementis GE. EH.
vocetur yepdr , quod Latiné nor-
mam fonat , ejus enim fpeciem
nobis'exhibet.
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PROPOSITIO I.

1. C ¥ D i fuerint
.. duereite G.
¢ A B. fece-
turgue alte-
ra ipfarum
. - AB.1m quor-
A 2 B cung fegmié-
G taAE. EB.
' ' redlangsinm

CB. comprehenfum [ubduabus rectes AC.
infedd hocelt G. & A B. feitd, aquale

eft recGangulis CE. F B. que, fubinfeidd

CA. & quoliber fegmentoram A E.EB.

" comprehendwntur.

a 1L rob. Ex punélis A. & B. erige 4.per-
& 3.1. J pendiculares AC. BD. zqualesdatz

G. & ducaturre&ta C D. ficque fiat

ex lineis C A. hoceft G. & A B. reétan-

gulum CB. Re&am A B. utcunque di-

d 31. 1. vide in E. & fiat dE F. parallela & zqua-

& 3. 1. lisipfi A C. erunt CE. F B. re@angula.

€ 29.1. Nam angulus FEB. reCtuseft e quia

£ 281 2qualisipfiA. & confecﬁlcnter freliqui

% 341 angulireéti, & latera g lateribus oppafi-

tiszequalia. Heec autem duo rectangula

CF.BF.{imul fumpta funt equalia to-

tali BC. hoceft partestoti. Q.E.D.

Idem patet in numeris, puta 6. & 2.

divide 6. in 2. & 4. dico 12. numerum

roduétum ex 6.in 2.¢qualem efle duo-

us numeris 4. & 8. qui fiunt ex multi-

plicatione duorum in duo,& in quatuor.

: PRO-:
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: " PROPOSITIO IL

1: X o u ¥ Siredalineath 2.
H AB. e84 fitur-
¥ cungue puta in
;’; C. & D. Rean-
] gula EC. GD.
o H B, comprehen-
f ¢ fa fub tota AE.
o h_ocMeYt fA B. &
. "AC D B quolibet fegmen-
’ o rum AC.CD.
o BD.equalia funt, quadrato A quod &
fE." fora A B. fir. :

exC. & D. erigantur b CG.DH.b 311
parallele & xquales ipfi A E. hoc &3.1.
fite , erit re€tangulam E C. compre-
enfum fub tota AE. c hocetAB. & ¢ 30.
fegmento A C. & eodem modo rectan- Def,
gula GD. HB. fub tota & utrolibet
fegmentorum. Cum ergo re&angula
EC. GD. HB. fint partes omnes fuo
toti quadrato AF. zquales, patet rectan-
la.comprehenfa fub A E. haceft A B.
glﬁ:gmentis AC.CD.DB.zqualiacfle
quadratolinex AB. Q.E.D.
In numeris divide 10.in 7. & 3. dico
70. & 30. qui producuntur ex multipli=
catione 10. in 7. & in 3. zqualia efle
100, quadrato numeri 10. ,

Prob. Ex AB.fiat a quadratum EBla 46z,

v RTR AT B OWN-R W e

RIS WS

H:2 PRO-
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PROPOSITIO 111,
c F . D,

A, E B
. 7h3.  Siredtalinea AB. (cda fit ut-
cunqte in E.  Redangulum C B.
Jubtota*A B, & uno fegmentorum
A C. hoc eft A E. comprehenfum,
“- aquale eft rectangulo ¥ B. quod fub
Jegmentis BE. FE, hoceft B A,
comprehenditar , & quod 4 pradiclo
fegmento A E. defcribitur quadra-

to CE.

' ~Prob. Datam AB. féco utcun-
quein E.ex pun&is.A.E. B.

a 1r. 1. erigo 3 perpendiculares AC.EF.,
b 311 BD. parallelas b inter fe & zqua-
3 les fegmento A E. tum duco
re¢tam 3 pun&o C. ad D, qua

© 33.1 erit parallela ¢ ipfi A B. Hocpo-
fito. fic dico; A C, eft zqualis

. i . diPﬁ
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“4ipfi AE.ergo reCtangulum AD. d Ev
eft comprehenfum fub tota A B, “
& uno fegmentorum A C. hoc eft
AE. Rurfus FE.eft 4 zqualis
1pfi E A, ergoreGangulum FB.
eft comprehenfum fub fegmento
BE.EF.hoceft AE. Denique-
parallelogrammum A F. quadra-
tum eft cum A C, EF. fint
perpendiculares & wquales ipfi
AE. Ergo cum reGangulum
AD. zquale fitquadrato AF. &
reCtangulo F B. patet reCtangu~
lum fub tota A B. & fegmento "
A E. zqualeeffe reGtangulo com- :

~ prehenfo fub fegmentis AE. E B.

& quadrato pradidi fegmenti
AE, QE.D., ,

In numeris divide 10. in 7. &

3. numerus 70. productus ex 1o, .
in 7. aqualis eft numero 21. qui
ex 7. in 3. producitur § una cun
49. quadrato prioris partis 7.

‘H3 ~ PRO-
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PROPOSITIO IV.

Th. 4. Si re@alines
+ D B_E AR Jects fir
stesmque 5 in C.
quadratumAE.
uod 4 tota AB.
efcribitur , 4-
K gnale erit qua-
dr;m:‘}-lF. CK.
#a & fegmentis
A C B-AC.Cédeﬁri—
- bumtur , ¢ ei
rvelangulo quod bis fub fegmentis A C.
C B. comprebenditur nempe re@angulis
AG.GE. ) .

2 46.1. rob. Superdatam A B. fiat 2 qua-
: dratum A E. duc diametrum %B.
© b 311 = exC.fiat CF.parallela b re@aBE.
fecans diametrum in G. per quod age
H K. parallelam b ipfi A B. hoc pofito
ficdico. Triangult ABD. latera AD.
AB. funt zqualia. ergoanguliADB.
d'5- T ABD. funt dzquales; ergo efemiredi,
€ 3% (im angulus A. fit reGus. Idemque
f 29.1. dicendum de triangulo' ED B. Rurfus
angulus DF G. re&us f eft , angulus
F D G. oftenfus eft femirectus, ergoan-
g 32.1. gulus F G D. etiam g femirectus eft,
h 6. 1. crgo.latera DF. F G. funt h =qualia:
i 34.1. fed ipfisetiam funt xqualia i latera op-
1 30. pofita DH. HG. ergo parallelogram-
Dt mumF H.quadratum 1 eft. Eadem dé:
oo L cau
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wcaufa quadratum erit C K. ergo HF.
C K. quadrata funt fegmentorum A C.
C B.cum latus HG. fitzquale, ipfi A C.
Similiter reStangula A G. G E. conti-
nentur fub fegmentis AC. CB. quia
CG.GK. funtzquales ipfi CB.cum CK.
fit quadratum : ficetiam G F. eft zqua-
lisretz HG. ob quadratum HF. hoc
eft reétz A C. Igitur cum quadratum
A E. fit ®quale quadratis HF. CK. &
reétangulis AG. G E. verum eft quadra-
tum A E. fuper datam A B. zquale effe
quadratis fegmentorum AC. CB. &,
reflangulo comprehenfo fub iifdem
fegmentis, bisfumpto. Q.E.D.

Si dividatur 6. in 4. & 2.quadratum

6. hoc eft 36. =quale eft quadratis par-

- tium 4. & 2. hoceft 16 & 4.unacum

reGtangulo bis fumpto ex numero 4. in
2. quod profert 8.

Coroll. 1. Hinc manifeftum paralle-
I?mema circa diametrum quadrati-
efle quadrata. :

Coroll. 2. Diametrum quadrati divi-
dere ejus angulos bifariam.

Coroll. 3. Si recta linea bifariam fe-
.cetur quadratum totius linex ®quari
quatuor quadratis ex dimidia. :

H4 PRO-



92 Erem.Eucripirs

PROPOSITIO V.

E F I
L H g K
A G b B

Thes.  Sivelta linea AB. f[ecetur in
aqualiain C. ¢ non aqualia in D.
" Redlanglum LD. [ubinequalibus
totiws A D, fegmentis AD. D G,
hoc eft D B. comprebenfuin , una
<um quadrato HFE. ab intermedia
Jetionum CD. equale eft quadrato
CL qued & dimidia CB. deferi-

bitur.
. Prob. Super dimidia C B. fiat,
ag6.. A 2 quadratum .C 1. ductaque
- b311 diametro B E. agatur b per D,
reGaDF.ipfi B1, parallclar Ex
eadem reta B 1. fume BK. zqua-
lem ipfi D B. & per punétum K.
agatur KL. ipfi AB, parallela;
Coout
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ut & AL, parallela ipfi B K,
hoc pofito fic dico. Re&angu--
lum C G. ¢ zquatur retan-d 43r.
gulo G L igitur addito com~ .
muni ¢ quadrato D K., erit CK. e Car.
reCtangulum aquale reGangu- 2 /'«

“lo DI fed A H.-f aquaturf 36.1.

reGtangulo C K. ergo A H.
8 zquatur D I, fi itaque addatur g .
commune C G, erit reCtangulum * ™.

. A G, =zquale gnomoni IGC,

quare cum gnomon 1G C, cum
c{}uadratq - H F. intermediz ¢ Cor:
e@ionum zquatur quadrato C L., £
erit quaque reGangulum A G. :
cum predi®o quadrato H F,
zquale quadrate C L. 2 dimidia,
Q.E. D, . .

Divide 10. 2qualiter in §. &
5. inequaliter in 7. & 3. eritque
numerus 21. €X 7. in 3. unacum
quadrato numeri intermedii 2.
quod eft 4. zquale quadrato di- .
midii §. lioc eft numero 2.

PRO-
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PROPOSITIO VI.

¥ ‘G R’
h X I
A ') B D

_ Sireéta linea A B. fecetsr bifa-
riamin C, eiqueredlaquedam BD.
inre@um adjiciatur , reltangulum
AL vomprehenfum [ub tota A B.
cum adjeita BD. & [ub adjeia
D1I. hoc eft B D, una cum qua-
drato K G. 4 dimidia K B hoc eft

- CB. ¢quale eff quadrato CE. 4

2 46.1,

| FIN A

linea CD.que tum ex dimidia CB,
tum ex adjun;’!d B D. componitur
tanquam una linea » defcripto.
Prob. Super retam C D. fat
quadratum C E. per B. age
B G. parallelam b ipfi D E. fume
DI zqulemipfi DB. & ex 1.
age IL. parallelam & @qualem
ipliD A. jungaturque re&ta L A,

quo
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quo fa&o fic dico. Reangula -

L C.KB. {unt inter eafdem paral-b 36.1.
lelas & fupra equales bafes,® ergo ¢ 45.2.

zqualia. Eidem K B. ¢zqualeeft
complementum HE. ergoerit &
HE. zquale ipfi L C. & additis
‘communibus CH. B L. gnomon
GHK. zqualis erit toti reGan-
lo Al quod continetur fub tota-
A B. cum adje@a B D. & fub ad-
jeGaD Lhoceft BD. Jamvero
gnomon G HK, adjeto quadra-

to KG. partis dimidiz KH. 4 hoc d34r

eft CB.eft zqualis quadratoipfius
CD.¢ompofito ex dimidia cijad-
jun&a.Ergo parallelogrammiAlL
adjeGoeodem guadrato KG.fiet
¢quale eide quadratoCE.Q,E.D.
In numeris ro.fecetur bifariam
in §. & §. addatur ei numerus 2,
numerus 24.qui producitur,duéto ..
compofito 1z. 1 adjunétum 2.

_ uma.cym quadrato 2§. quadrato

dimidii zqualis eft 49. quadrato
numeri 7. qui ex dimidio 5. &
adjecto 2. componitur,  PRO-

-
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PROPOSITIO VII.

Th. 7. A cC B Si refta li-
' | mea AB. fece-

K H| |Muur utcupque

- in C. qua-

drata  totius

p—L—E &  urriufri

L1 fegmenti CB,

F G fimul fumpta,

hoceft AE. EF. equalia funt bis
fumpto re@tangulo A M., quod [ub
tota AB, & fub diélo fegmento CB.
continetury cum addito X L. alte-
rius fegmenti A C. quadrato.

2 46.x.-l)rob. Super A B. 2 fiat qua-
~ 4 dratum AEAume BM. zqua-

lem ipfi CB. ducantur CL. MK,

- parallelz ipfis BE. AB. produc

- BE.inG., ficut EG. fit qualis

<, ipfi BM. ¢ hincerit MG, 2qua-
T s ipfi B E. fiat quadratum EF.
hoc pofito : quadratum totius
AB. quod eft A E, cum quadrato
. ?cgmen— '
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fegmenti C B. 4 hoc eft EF.d £«
@qualia funt reQangulis A M. %

a3
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MF. (quz funtfubtota AB. &
fegmento B C. cum B M. fitipfi
B C. zqualis; & in rectangulo
MPF, latera MG. FG. fint 2-
qualia ipfis BE. BM, hoc eft
AB. CB.) una cum quadrato

alterius fegnrenti A €, quod eft

K L. totum videlicet partibus
omnibus eft zquale, Q. E.D.

_ Divide 6. in 4. & 2. quadra-
tum totius 6. nempe 36. una
cum quadrato ipfims 2. hoc eft 4.

- zqualia funt numero 4o. qui fit

ex numeto 6.bis du&o in 3. hoc'
eft 24. una cum quadrato alterius
partis 4. quod eft 16,

I PRO- ~
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PROPOSITIO VIIL
: . St reita li-
cB D nes AB. fe-
cetur wtcun-
K que in C.
M refangulum
k , . quater com-
prebenfii fub
: ‘tota AB. ¢»
» uno fegmen-
torum B R.
E H e F hoc eft BC.
cum eo, quod & religuo fezmento A C.
hoceft LS. fir, quadrato LH. aquale

eft quadrato A¥. quod 4 tota AB. ¢
tfég)u Jfegmento B l?)

A

hoc cft BC. z4n-
quam ab uns AD. deferibitur. -
Prob. Rectz AB.fe&=zin C.
adjiciatur in reQum BD. ipfi
B C. zqualis. Supertota’AB.&
adjun&@a B D. hoc eft fuper AD.

. fiat2quadratum ED.ex punéis B.
& C. ducrectas BG. CH. ipfi

DF. parallelas, acceptifque D K.

- KM.iplis DB. B C, zqualibus,

duc reGas KI. ML, ipfi D A,
parallelas. Hoc pofito fic dico,
circa R. conflituta funt quadrata

" quatuor , quorum latera omnia

iph
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ipfi BC. funt? aeqilalia. Du&aa cenr.

diametro E D. complementa

AR. RF. b funt zqualia, funtqueb 3r.r.
- reCtangulafubtoto AB. & BR. .

hoc ¢ft fegmento B C. Eodem-
quemodoIS. S G. funt comple-
menta zqualia, quibus fi addas
quadrata zqualia SR. BK. fient
rectangula duobus pracedentibus
zqualia, cum fint inter eafdem

" parallelas & zquales bafes : ergo .

quatnor illa reGtangula funt fub
tota & uno fegmento, Quod fi
quatuor - illis reGangulis addas
quadratum LH. alterius fegmenti
L S, hoc eft AC. illa omnia fimul
fumpta crunt ®qualia quadrato
ED. quod fit fupra AD.Q.E.D.
$i6. fecenturin 4. & 2. duca-
tutque quater numerus 6. in 2.
fient 48. & addatur quadratum
ipfius 4. hoc eft 16. het nume-

1us 64. equalis quadrato ipfius 8.

qui numerus componitur ex

toto 6, & parte 2,

I2 PRO-
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PROPOSITIO IX.

]
G L2
A c D B

. ¥ho  Biredta linea AB. [ecetur in
equalia in C. & wvon equal;-
in D. quadrata que ab inequali-
bus fegmentis AD. D B. fiunt,
Adupls funt , eorum que & dimidia
A C. & ab intermedia C D,

funt.

rob. Ex €. erigatur C E. perpendi-
Pcularisipﬁ_AB.&unalisi CA.

: vel CB. ducanturque reéte E A,
~  EB. Deinde ex D. erigatur DF. ipli
- EC. panallelafecans EB. in F. & fat
re€aF G.ipfi CD. paraliela, ducatur-

que reta A F. hoc pofito: Trianguli

a Ex alfofcelis ACE. anguli A. & E. funt
confl.  bzquales ¢ & femite@i, cumangulus
b 5.1 ACE. fitreftus. Idem dicendum de
€ 32.1. triangulo E C B. ergo, totus mgulus
AEB.reCtusefl. Jamin triangulo EGF.

' oo angu-
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angulus G. dzqualiseftangulo ECB. d 29.1.

a er{.‘r,o re€tus, ergo anguliE. & F.bz- .
qualcs cquia angulusE. femireCtuseft

eergo latera GE. GF. zqualia. Undée 6. 1.
cum G F.zquaturfipfi CD. erit quo—'f 34. 1.

que. GE. zqualis CD. Simili aigu-
miento probatur D F. qualis ipfi D B.

Jam quadratum re&z A F. g xquale § 477~

eft quadratis fegmentorum inzqualium
AD:DF,. hoc cft DB. Rurfus qua-
dratum reGte AF. g zquale eft qua-
dratis AE. EF. Eftautem A E.=qua-
feipiis A C. CE. atque adeo duplum
quadrati quod fit 4 dimidia'AC. Et
Euadratum E F. zquale eft quadratis
G. G F. atque adco duplum qua- -
drati quod fit 4 {fegmento medio GF.
feu CD. quare quadrata quz fluntab
inequalibus fegmentis AD DB. du-

* plafunteorym qux 4 dimida AC. &

ab intermedia fectione fiunt. Q. E.D.
Divide io.in 5. & 5. &in7y. & 3.
media fectio 2. quadrata 49. & 9. par.
tlum inzqualium 7. & 3. {uat duplum
guadratorum 2§ & 4 & partis dimi-
iz 5. & fetionis a. N

I3 PRO-
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PROPOSITIO X.
E ¥ Siredla
| AB, fe
cetur bi-
O fariamin
C. eique
G adjicia-
tur in direitum reita B O. quod 4
tota cum adjunéta A O. & quod ab
adjuntta B O. utraque fimul qua-
drata, dupla [unt quadrati & dimi-
dia A C. & ejus quod & compofita
ex dimidia CB. & adjunits B O.
tanquam una defcribitsr,
Prob.Ex C. erigatur perpendi-
cularis C E., zqualis ipli A C.,
jungatur retz AE, EB, ex E.
fiat EF. parallela ipfi CO. per O,
ducatur O F. parallela ipfi CE.
-occutrens reGz EB. inG. jun-
grturque recta AG. Intriangulo
ACE.latera AC. EC. funt -
qualia, & angrlusad C. reQus:

. ergo reliqui femire&i: itidemque
~in triangulo EC B, Similitcrin

trian-
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triangulis EF G, & BOG. latera

EF.FG.acBO. GO.funt 2 2-

ag6n

qualia, quia ang.ad O.reftus&
B. femirettus unde reliqui femi- .

recti & zqualcs. ,
Quare cum in triangulo AOG.

angulus ad O. reQus eft : erit

quadratum reGtez A G. ®quale

" b quadratis rectarum AO.& OG.

hoc eft B O. rurfus in triangulo

AEG. angulusad E. rectus eft
.conftans ex duobus femire&is:
ergo quadratum ipfius A G. z-

_ qualeeft quadratis AE. & EG,
Eft autem A E. duplum quadrati

A C. & EG. duplumh quadrati
EF.vel F G. ergo etiam quagdrata
A O. & B O. duplafunt ipforum
AC. & CO. QE.D.
Numerus 10. feceturin g, & 5.
cuiaddantur 3.quadrati 169. & 9.
numerorum 13. & 3. dupl funt

-numerorum quadratorum 25.

& 64. qui ex numeris 5. & 8,
gignuntur, '
14 PRO-

b 47. I
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PROPOSITIO XI|.
- C B

I ren H

D - E A ¥

Prb. 1. Datamredtam AB.ita fecare m
G. ut re@angulum C G. compre-
henfum fub tota AB. & fub uneo
fegmentorum G B. fit aquale alte-

-Yius fegments AG, quadrato GF.
“PIraxis. 'Ad pun&tum A, excita

4 perpendicularem A D. zqua-
fem datz A B. eam feca bifariam.

in E, duc, re@tam E B. & ipfi
zqualem EF, producendo E A,

Ex AB. abfcindo AG. 2qualem

AF. & faGum erit quod quzritur,

Prob. Supra datam-AB. perfice
_quadratum A C. & fuprareQam

-~ AF. quadratum FG. & reftam

H G. produc in 1. hoc pofitofic

2 Er ‘dico, Re&aD A. afectaeft bi-
” < falam
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_fariam in E. eique in direGum

adje@ta eft AF.d ergo re€tan-b 6.2.

gulum F1. quod faGtum eft fub
totaD F. & FH. hoceft FA. una

cum quadrato mediz E A. zqua-
Ye eft quadrato EF. hocelt EB.

Jam quadratum E B. czquale eft ¢ 47-1-
-quadratis A B. AE. ergo quadra- T, 11,

ta AB. AE. funt zqualia retan-
éulo 'FL cun quadrato E A,
rgo {i commune gquadratum
AE. tollas, rectangulum F1 re-
manebit zquale quadrato ipfius
AB. hoe ct}t AC. Quod fiab
aqualibus A C. F L. tollas com-
mune AT remanebit CG.re&an-
gulum fub tota CB, hoceft B A.
& altero fegmentorum G B.
zquale quadrato G F. qued fit 3
religquaparte GA. Q.E.D.

SCHOLIUM
Hac propofitio numerus explicari ne-
it (o deegfgenomt, quod te:?ia Aefinitio”
Zbﬂ' fexti de media ac extremn alicuus
Linee fedtione.

PRO-
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PROPOSITIO XII.

Thi A .  Inambly-

~

gonio trian-
gulo ABC,
quadratum
lateris AC.
_ angulum B.
D B c i fub-

' . - tendentis o
quadrata laterum BA. B C. an-
gulum obtufum comprehendentium
fuperat bis fumpto reiangulo fub la-
tere BC. & fubipfa BD. in di-
redtum ei addita ufque ad occurfum
perpendicularis ab A, altero angulo

acuto cadentis.

Prob. Demitte perpendicula-

rem ex A. & reGtam CB.
produc ufque dum ei occurrar in .

D, Quiareta CD. divifa eft

a 4.2. utcunque.in B.-2 eft quadratum

ipfius CD. aquale quadratis

re¢tarum D B. B C. cum duobus

: ‘ reCtan-
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reQangulis fub DB. B C. addatyr
ergo utrimque quadritum recte

D A. erunt quadrata CD. D A. pr 47.

zequalia tribus quadratis CB.BD. ™

. D A. ctim duobus illis reftangu-

Iis , atqui quadratum reéte A C.
eft zquale quadratis ipfarum CD.,
D A. & quadratum ipfius A B.
eft zquale quadratis ipfarum BD.
D A.ergoquadratumreétz A C.
eft zquale duobus quadratis CB.
BA. cum duobus illis reGangulis, -
Superat ergo A C. duo quadrata -

. duobus iftis reGangulis fub C B,

imDB. QE.D.

SCHOLIUM

Hine flust generalss illa geometrarum
regula ex tribus amblygonii triangulila-
teribus [egmentum D B. inveniendi: ni-
mirum ex quadrato A C. fubt. [umma
quadratorum A B. ¢ BC. religrum di-
vifum gr duplum bafess CB. exhibebit
ipfum D B.

PRO-
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PROPOSITIO XIII.
A

B D C

In 6x;go»io wriangule ABC.
quadraram lateris A B, angulum

* C. acutwm-fubtendentis faperatur &

quadrais laterum C A, CB. eun-
dem comprehendentium 5 bis fumpto
redtanguly fub latere CB. & fub
affumpta intevius lines I €. ufgque
ad occurfum perpendicularis ab A.

_altero angulo acato cadentis.

Fyrob. Demitte perpendicula.
P rem AD. Re&P:PE’e C. divifa
elt utcunque in D. ergo.pet 7. 2.
quadrata re&arum B C. D C.
2qualia fune rectangulis duobus
fub B €, CD. & quadrato reliqui

fegmen- .
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fegmenti B D. Adde utrifque
commune quadratum rectz D A.
fic triaquadrata BC. D C, D A,
2qualia funt quadratis ducbus

‘B D.D A. & retanguli- duobus

fub B C. D C. Nunc quadratis

duobus DC, D A. 2 3quale efta 47.1.

guadratum AC. Ergoduoqua-
rata reGtarum BC. CA. zquglia
funt reGangulo bis fumpto {ub
B C. DC. & quadratis BD.DA. -

- hoceft quadrato AB. Ergoqua-

dratum re&tz B A, minus eft qua-
dratis A C. CB. reftangulo bis
fumpto fub rectis BC. D C.

Q.E.D. -

-+ SCHOLIUM

Hinc altera Generalis regula Geome-
travum confiat in triangulo acutangulo .
ex tribus lateribus invenire fegmentum -
bafis, feil. adde quadr. A C. ad quady.
BC. fubtrabatur.ex fumma quair. A B.
reliquum dividatur per duplum bafeos -
BC. ¢o-provenier D C. S

-X = PRO-
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PROPQSITIO XIvV.

G | F

75 13.

E B
Dato reililineo A. equale qus-
dratum C H. conflituere.

- PEr 45. 1. fiat re@angulum

25 2

B D. zqule retilineo A. fi
re&anguli latera fint 2qualia, erit
quadratum quod petitur. Si inz-
qualia, producas unum, puta DC.
in F. fic ut CF, zqualis fit ipfi
CB. fecabifariam DF. in G, &
centro G, fpatio D G. duc circu-
lum DHF. produc latus B C,
in H: quadratum quod fit ex CH.
erit zquale reGangulo CE.

Prob. Re@a DF. {e&ta eft
®qualiter in G, & fien zqualiter
in C. 2 ergo reGangulum CE.{fub
inzqualibus fegmentis DQ. CB.
o hoc




‘Liser SEcuNpus, 1z

. hoc eft CF. una cum quadrato
; fegmenti medij G C. zqualia funt
quadrato re¢tz G F. bhoc eftb 15 -

GH.fed quadratum GH. © zqua- ?’{7', -

=TT ey

hrtod al
- T

leeft quadratis GC. CH. & con-
fequenter quadrata GC. CH.
zqualia funt rectangulo CE. &
quadrato G C. Ergo fi tollas
commune quadratun G C. re~
manebit quadratum re&te CH.-
zquale reGtangulo C E. hoc eft-
reCtilineo A. quod erat facien-
dum, ' - .

MONITUM.
In fuperioribus , frequenter ad-

hibui numeros : cum tamenin
demonftrationibus  geometricis
fepe ufui efle non' poffint ; quia
irrationales & incommenfurabiles
quantitates non explicant. Sed =

. nota’ 1. Semper in omnibus prae-

poni geometricas demopftratio~
nes. 2. Non recipi quidem debe-
re numeros in demonftrandis ir-

' K 2 ratio-
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rationalium aut incommenfurabi-
lium quantitatum habitudinibus
& affe@ionibus, quz fola quanti-
tate continua cognofcuntur : ve-

* rum nemo negant in demonftra-

tionibus quantitatis continua ma-
Joris lucis gratia, & explicandz

- clarius propofitionis , nos pofle

- mti numeris , modo €os non acci~

piamus pro fundamento rationis,
Unde robur fuum non accipit de-
monftratio 3 numeris, fed lucem
tantum. Et vero iisufus eft Ar-
chimedes propofit. 2. de circuli
dimenfione & poft eum omnes

paffim geometrz.

~ NO T A

Hajwe libri feleida propofisiones fimt 5.
612,13,

EUCLI-
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EVCLIDIS
ELEMENTUM IIL

DEFINITIONES
L ’
e -

Zquales circuli funt 5 quorum
diametri AB.B C, funt equales:
vel quorum, que ex centris D, & E.
reitalinee DF. EG. funt aquales..

1L

" Redlacirculum
tangere dicitur ,
 que cum- circk-
lum tangat puta
in B. fi produca~
tur in C. circulum non fecat.

K3 1L
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- IIL

Circuls fe mutus
tangere dicuntur
qui  fefe mutuo
tangentesut in A.
fefe musuo non fe-
cant,

o _A In circule
tur 5 cum per-
‘ ipfus AB. CK. ducte equales funt

aqaaltter di~
fare & centro
: G II endiculares
NNETZE ,
"X B DE. DF.4
longius ausem abeffe dicitur G H. in
quam major pemrfdwalam DI

Iv.,
reile  dicun-
" centro D, ad
udtr.

\ V.
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V.

K *) Segmentum
circuliy eft fi-
gura que [ub

A B rets A B. ¢
circuli peripheria A C B, compre-
benditur.

VI ,
c Segmenti as-
\\ fem angalus eff
C A B. qui fub

A Brettalinea AB.
& circuli peripheria C A, compre-
benditur.

VIL .

: B In  fegmento
. aistem angulus eft
puta ABC. cum
in fegmenti cir-
cumferentia fum-
prum fuerit pun-
ttum quodpum B. & 4b co in tey
minos reite A C. fegmentum ter-
minantes, linie recte ut B A. B C.
Suctint duite.

K4 VIIL
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 VIIL

A Cum vero com-
prebendentes an-
gulum D A B,
rete AD. AB.
aliquam affumict
» peripheriam  ut
' c BCD. illi an-
gulus dicirur infiftere,

IX.,

- Sedtor circuli eft,
cum ad ipfius cir-
culi centrum A.

angulds B A C.

P ¢ - Juerit conflitutus ;
camprebenﬁz ni-

mirum figura & arectis AB. A C.
mgulum B A C. continentibus y &
pmpbem B C. abillis affumpta. .

X.
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Xo

c ¥

Similia circuli fegmenta  funs

ABC. DEF. que angulos B A C.

E D F.capiunt aquales, aut in qsi-

. bus anguli CB A. FED. inter fe
. funt aquales. : :

s

: ‘ ; ~ PRO-
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PROPOSITIO I..

Dati circali
ABC. centrum
ks F.reperire.

Prob. 1.

a 1o0.1. rax. Du&tam A C.adivide bifariam
Pin E. Adpun@umE. b erige per-
endicularem attingentem ambi-
v tuminB. & D. hanc BD. bifariam a feca

in F.pun&um F. erit centrummn circuli.
Prob. Non eft aliud pun&uminreéa
€ 15. 1. BD. ¢ cum centrum ibi fit tantum ubi
Def. lineafecatur bifariam. Neque erit extra
reGam BD. Sit enim in G. ducantur-
guc GA.GE.GC.intriangulisGAE.

a -

Ex CE. LateraG A. A E. funt dzqualia
enf.  ipfisG C.CE & G E.commune. Ergo
¢ 8. 1. totatriangula e_funtwqualia, &anguhi
f 10.1. GE A. GEC.=zquales.” f Efgo angulus
Def.  GEA. re€tus: quod effe non poteft
g Ex cum cjuspartialis F E A: g fitre&us.
confh, Coroll- Si-linea re@ain circulo aliam

lineam re€tam bifariam & ad angulos
{ecat, 1n fecante erit centrum. :

-

PRO-
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PROPOSITIO 11

D Siin peripheria T. x.
o ¢ireali AB.C,

duo quel. punita
A.& C.accepta

| fuerint 5 reita
"AC.que adipfa
punita adjungi-

sur, intra circulum A B C. cader,

rob. Sinoncadat intra, cadat ex-’
tra, fitquere&ta ADC. CentroE.
a reperto, ducanturretxEA.EC.a 1. 3.
ED. fecetque ED. Ecn"ghe m in B.
uia autem trianguli EADC. (qui reti-
Tineus ab adverfario ponitur) latera E A.
E C. funt b ®qualia , erunt angulib 1s.
c¢E A'DC.ECDA.zquales. Eftautem Def. -
externus AD E. d majorinternoDCE. ¢ §. 1.
& per confequens quam EA D, Ergod 16.1.
A E. & ei b zqualis EB. ¢ major erit ¢ 19 1.
quam ED. pars quim totum. Non ergo
rectaex A.ad C. dulta, extracirculum
cadet: ergointra. QE.D.
Coroll. Hinc patet lineam refam -
circulum tangentem in uno tantum
puné&o tangere.

PRO-



120 EreM,. EucrLinxs

PROPOSITIO III.
Siin circalo

Th. 2. ¢ N
‘ ; CBD. reils
: quedam CE.
\ per cencrum
A,  redam
: 3; F quadam BD.
—

non per cen-

_trum 5 bifa-
viam inF. fecet, & ad (angulos)
‘veflos eam fecabit: Et [ ad veltos

" ~eam fecet , bifariam qoque eam fe-
cabit. :

“Yyrob. 1. Dudtis 3 centro A.

xqualibusreétis A B. AD. triangula

11\18 F.A {“ % hallacnt omnia latcrz

a 8.1 ®qualia fingula fingulis: a ergo anguli

~ b ror. A‘%‘B. AFD.gEmtxq%x‘;les, b%mg.

L Prob. 2. pars. Latera AB. AD- funt

¢ g.1. zqualia: angulus ABD. ¢ zqualis cft

d Ex angulo ADB. & AFB. dipfi AFD.

conff.  Ergo latera ¢ BF. FD. funt xqualia.
¢ 26.1. Q.E.D.

Coroll. In omni triangulo feu 2qui-
latero feu Tofcele linea recta bafin bifa-
riam {ecans, ad eandem perpendicularis
eft & contra.

PRO-
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PROPOSITIO IV.

Siin civculo 16. 3¢

A D B. due
reite A B.
CD. feinvi-
cem  fecemt 5
non per cen-
trum F. extenfe, [efe bifariam non
Jecant, '

Prob. Si una tantum per cen-

trum tranfeat & alia non:

a ergo altera alteram non fecabit 15-
bifardam. Sineutratranfeat, Ex %™
centro F. in pun&um fe&io-

nis E. duco re&am FE. & fic
‘dico. Sire&z A B. CD. forent
bifeGz inF. ang. FEB.& FEC.

b forent recti & proinde zquales. b 3+ -

Q.E.A.

L PRO-
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PROPOSITIO V.

Si duo cir-
_eauli D C B.
ECB. [fe
mitao fecent in
B.& C. non
erit illorit idem
ceotrsm A.

7.4

;,Prob Du&z reGz AB. AD
erunt zquales , cdm fint 3
centroad circumferentiam. Re&tg

~ etiam AE. AB. erunt zquales,

" ob eandem rationem ergo AE.
* r  erit ¢ zqualisiphi AD. Q.E.A.

PRO-
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PROP0~31TIO VI

Siduo civeuli 1. 5.

B
AB.CB. fe
fe mutuo inte-

‘ . riustangant in

e B. corum non
erit idem cen-
tmm D.

Prob Du&is DB.D C.linea
DA. eft aequalxs linez D B.
cum fint du@=a i centro adcir-

. ‘cumferentiam. Linexr DC. DB.

funt zquales ob eandem caufam,
ErgoDA.DC. erunt xquales,
pars toti, quod repugnat.

L\ 3 PRO-
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PROPOSITIO VIL
Siin cir-
culi diame-
“ tro AB: fu-
watur  ali-
qued pundtid
G. quod non
& [t centram
R cireuli : &
4 pmito G, quedam redte G C,
GD.GE. GN. in circulum ca-
“ dant : maxima quidem erit G A,
inqua centyam ¥, minima vero re-
liqua G B. aliaram vero femper
e]us s que per centrum dscituy , pro-
pior G C. remotiore G D. major
erit: folum autem duereite G E.
G N. ab illo puncto G. equales in
circulum cadant ad utrafque (par- -
tes) minima vel maxime.
rob. 1. pafs: Dudis re&is
FC.FD.FE.FN. excen-
tro F. duolatera CF., F G, trian-
a 20.x. guli CFG. 2 majora funt tertio
CG. at hac funt zqualia toti
G A.

§h. 6.
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G A. ergo G A. eft majus quam
GC. QE.D.
Prob. 2. Latera EG. GF. -
tiianguli EGF. 2 majora funt ter- 2 zo.1.

- tio E F. ergo majora funt quim

linea F B. qua eft zqualis ipfi -
FE. ergo fi'dematur utriquecom-
munis re€ta G F.remanebit GE,
majorquam GB. Q,E.D.
Prob, 3. Triangula CFG.

"D FG, habentlatera FC. FD.

zqualia & latus F G. communc,
angulus vero CF G. major eft
angulo DFG. totum parte: ergo

Tatus CG. b majus erit quam DG. b 24 -

Q.E.D. A
Prob. 4. Fattoangulo GEN,

zquali GFE. GN.GE. erunt

cgquales. Necd punéto G, aliz © 4 *

duci poffunt zquales ipfis GE. -

G N. erant enim femper propio-

res el que ducitur per centrum

- vel remotiores , & confequenter

majores vel minores , per tertiam
partem hujus. Q. E.D. .
, - L3 PRO-
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¥h. 7.

® 20.1,

PROPOSITIO VIII,

. Siextracir-
eulum BEH.
Sumatur pun-
. Gwm . guod-
. piam A. ¢5 4
punito ad cir-

tur reile qua-
dam AF. AG.
AH. quarum
unp  quidein
{‘er cenirum
‘L. reliqua ve-
rout libet. 'In
cavam quidem peripheriam cadentium
rectarum maxima (erit) gua per cen-
trum L. (ducitur) aliarum vero femper
propior (€1) qua per centrum L. remotiore

jor erit. In comvexam vero peripbe-
yiam cadentium rectarsum minima qui-
Aem eft illa quainter pundium A. é»z:'u-
metrum BH. ( ponitsr) Aliarum vero ea
}m propior eft minime A B. remotiore

emper minor eff. Dusa autem tantum
velte aquales ab.eo pancto A, cadent in
circalum ad utr};{qm partes minime AB.
wvel maxime AH.

rob. 1. pars. Dutisre@isLG.LF.

"duo latera AL. L G. hoceft LH.
_amajorafunt tertio A G. ergo AH.

majorerit quamA G. Q.E.D.
FProb. 2.

culum ducan- .

!
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Prob.2. Latera AL. L G. trianguli
A L G. funt zqualia lateribus LF. L A.
trianguli AL F. angulusautem AL G. v
majoreftangulo ALF. bergolatus AG. b 24.1.
majuseftlatere AF. Q.E.D.

Prob. 3. DuisreétisL C. LE.duo
latera A C.L.C. trianguli ACL. ama-2a 20.k
jora funt tertio A L. demantur zqualia
L B. L C. remanebit A C. major quith
BA. QE.D. o

Prob. 4. Quia intra triangulum
A LE. duzretz A C.CL. junguntur:
¢ erunt lateribus AE. E L. minores; ¢ 2I.1.
demptis igitur zqualibus L C. L E.
remanebit E A. major quam C A.
Q.E.D. »

Prob. 5. Fadtoangulo A L 1. xquali
A L E. duo triangulailla d erunt zqua-d 4. 1.
lia: ergolatera A1. A E. zqualia; ne- )
que alia duci poteftreéta, hiszqualis:
crit enim {¢mper propior minim A B.
vel remotior & confcquenter ¢ major € 31.1-

vel minor per partem quartam hujus.

Q.E.D,

-

L4 PRO-
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*PROPOSITIO IX.
Siintra circulum
BCD. fumprum fit
aliqgued  punélum
A. & panito wver
ad circulum ca-
dant plures quam
dug refle aquales
AB AC.AD. ac-
. ceptum punitum,
centrumef} circuli.
rob. Dudis te&is BC.CD.
A divififque bifaridm per reGas
AE.AF. uiangula ADF. ACF.
® erunt aqualia : ergo anguli
:_" " DFA. AFC, xquales : bergo
b, Fedti: ergoinlinea FA. eft circuli
¢ 1. 3. centrum. Rurfiis cumidem fit de
triangulis ACE. ABE. inreta
A E. erit circuli centrum. Cum
vero non fit in duobus locis, debet

effe ubi fe interfecant. Q E. D.
" ALITER

A nullo puncto plures quam, due

recta ad circumferentiam dudi pof-

Junt per 7. 3. ergo A, erit centrum,

PRO-
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PROPOSITIO X.

Circulus AEF, 5. 9.
A nen [ecat cirey-
lum FD C. per
plura  punita
X c guam do,

Prob. Secet enim in tribus {1
vis, Circuli ERC, centro G,
2 jnvento, ducantur reQaz G'A.t 1.3.
G C.GE.que, quig funt 2qua-
les ; & attingunt ambitum circuli
utriufque , pun&um G, b erith 9. 3.
etiam centruny circuli utriufque;

quod eft abfurdum per §. hujus,

i PRO-
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PROPOSITIO XI.

Si duo circuls
ABC. AED.
contingant fefe
interius in A,
& fumpta fuc-
yint eorum cen-
traG.¢& F.4d

. ’ eorum  cLentsa
adjunla recta linea F A, & pro-
dulta, in contadtum A, cadet circs-
lorum.

Prob. Re&a F G. conjungens
. eorum centra, non incidat i
contalum fed alibi in D. i
punéto G. centro circuli AB C.
, ducatur re&a G A. ad contaGum
s20.r. ut & FD, latera GD. GF.2ma-
‘jora funt tertio F D. ergo majora

“’)‘)‘}' b Jatere F A. dempto ergo com-
" muni F G. remanebit GA. majus
Iatere GD. Eft autem GA.zqua-

lis lateri GB. ergo GB. majus erit

quam G D. parstoto, QE. A,

. PRO-
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PROPOSITIO XIL

i duo civeuli ABC, EBD. b1
contingunt (e invicem exterius in B,

i que adjungitur ad eorum centra,

per contallum tranfibis.

Prob. Sineges: fitre®a F G,

centra conjungens. Duétis
FB.GB.latera BF, BG, 2ma-3 201
jorafunt tertio FG. fed BF. BG. -
funt zqualia radiis FC, GD,
ergo quoque F C. G D. majora
funt FC, CD. GD. pars toti.

Q.E. A.

i

PRO-
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PROPOSITIO XIII.

.12 Circulus circulum non tangit in
plaribus pundtis 5 quam uno , five
intus y five extratangit, o
Prob. Tangat enim in duobus,

e puta A, & C, centrum * de-

bebit effe in linea , quz junget
contadum cireulorum s utriufque

b 6. 3. autem non b poteft effe idem cen-
trum, Ergo in illa re&a erunt duo

~ centra, puta G, & H. quod fieri
nen poteft, cum linea in unico
pun&o, ‘Poﬂit tantum fecari bi-
fariam,

&

BN

PRO-
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PVROPOSI'I‘IO XIv.

A : Incireulo ABC, 1b.13.
-aquales reife A B.

DC. equaliter di-

Jfiant & centro E.

& equaliter di-
flantes & centro,

C funt [ibi invicem
aquales,

/

rob. A centro E.inrectas AB.CD.

ducaperpendiculares EF. EG.retz a 12. 1

AB. CD felhe b erunt bifimam. b 3.3,
JunétisEA. ED. quadratum reétx ED.

- ceftzquale quadratisretarum DG.GE. ¢ .

ut & quadratum A E. quadratisreéta-
rum A F.F E. Demptis ergo ab zquali-
bus AF.FE. ipfisD G.G E.zqualium
linearum quadratis AF. DG. remanebit
rce@ta EF. zqualisre&tz EG. & confe- .
uenterrecte A B. CD. dzqualiterdi-d 4.
tantd centro. - Def. 3.
Prob. 2. pars. Ex probatis quadrata
EG.GD. funt zqualia quadratis EF. FA.
& quadratum EG. zquale quadrato EF.
ergo quadratum FA. zquale eft quadra-
to GD- eergorecta BA.zqualiscitreétz ¢ 7
DC. QE.D. Ax. I

M PRO-
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PROPOSITIO XV.

wh. 14, Incireulo ABCD. maxima qui-
dem eft diameter AF. aliarum vero
femper propier BE. centro G. eris
major remotiore C D.

rob. 1. pars. Duétis GB. GE.

duo latera GB. GE. trianguli

s 201 GBE, 3 majora funttertioBE. at
hzc {unt zqualia diametro A'F,

ergo AF. major eft quam BE.

. QE.D.

" Prob.2.Du&is re@is GC.GD.
duo Jatera GC. GD., funt zqualia
lateribus G B, G E. angulus vero
B G E. major eft angulo CGD.

b24.5.b ergo latus B E, majus latere
 CD. QED. -
. PRO-
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PROPOSITIO XV 1L

" extremita-
te diametri
AC.
retos an-

- gulos linea

EF, duc-

tur 5 cadet

extra circulum ABC. & in lo-
cum inter ipfam EF. & circumfe-
yentiam s ABC., alterarefia AB.
non cadet: & femicirculi angulys
D AGB. major erit omni acute an-

gulo yedtilineo : reliquws autem

E A GB. miner, ‘
rob.1. paés. Excentro D. du-

PCatur re¢ta D HF. utcunque <

laus D F. fubtendens angulum

FAD, reCtum 2 majus erit D A 19, 1.

hoceft D H. cum itaque H. fit in

circumferentia erit F.extra, Simili

ratione de omnibus pii&is in linea
FAE. argumentari licet. Q.E.D.
M2 Prob.

- %g abah. 15,

{
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Prob. 2. pars. Ad AB. quz in-

* ter peripheriam & reétam EF,

b1g. 1.

€23

caderet ducatur perpendicularis
DK. ergolatus D A. majus erit
bipfi D K. fed pun&tum A eft in
circumferentia itaque K. & tota
AB. eritintracirculum, Q_E.D.

Prob. 3. Ut fieret angulus ma-
jor angulo DAGB. femicirculi,
deberet duci re€ta inter reGam
EA.& periphertam AB.quod jamn
probavi fieri non pofle.

Prob.4.Si enim aliquis angulus
reilineus conftitui poffet minor
angulo EAGB. contaétus; duce-
retur reGtainter A E. & periphe-
riam AB, quod , ut jam dixi, fieri
non poteft.

Corollavium.

Hinc communiter elicitur re@1
ad extremum diametri perpendi-
cularem, tangere circulum, & in
unico pun&o geometrice tangere:
nam {i plura tangeret,caderet ¢ in-
tra circulum. '

’ PRO-
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\

PROPOSITIO XVII

Adato punito prob. 2.
A. redam li-

neam A C,
ducere , que
datum  tan-

gat circulum
BCD..

raxis, Centro D. fpatio™ A.

fiat pars circali A E. ducatur
reta D A. & ad pun&tum B. ex-
citetur perpendicularis B E. jun-
gaturque re@a D E, 3 punto A.
ducatur re€ta A C, hanc dico tan-
gere circulum B CD. v :

Prob. Triangula ADC.BED.

fe habent juxta 4. 1. cum latera
DA.DE.DB. DC. fint * zqua- a rs.1.
lia & angulus D.communis, Ergo °%
cum angulus EB D, fit re&us,
rectus etiam erit D C A, re&ta
itaque AC, b tanget circulum. bs6. 3.

Q.E.F.

M3 - PRO-
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"PROPOSITIO XVIII, 1

Th. 16. : Si aliqua
A CB rella AqB.
' tangat circu- |\

lum DCE,.
2 centro vero
D. 4d conta-
Gum C. que-
-dam reita D C, adjungatur : ad-
~ jundta DC. perpendicularis erit

ad A B, que cammget.

Prob Si negas : fit alm, puta
DB. perpendxcularls , €rgo
cum angulus B. ponatur reCtus
337 1 eritangulus C. a minor reGo, €ergo
b19. T Jarus D C. hoceft DE. bma)us
. erit latere D B. pars toto quodelt
abfurdum.

PRO-
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PROPOSITIO XIX.

- A - . St circulum xg, v,

EG C. contin-
gat aliquareita -
AB. dcontaltu
vero C.tangen-
ti AB. adreitos
4ngulos redta li-
nea E C dutta f firs i recta duéh
E C. erit centrum civculi.

Prob, Sinegas, fit alibi nimi-
rum in F, proindeduca F C.

ipfi AB. 2 erit perpendicularis : 218. -

ergo angulus re&us F C B, re@o
D C B. erit zqualis, pars tot
quod eft abfurdun.

M4 PRO-
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'PROPOSITIO XX.

Th. 18, A Incirculo
anglus

centrum

eft anguls
' : BAC, ad

peripheviam , cum fuerit eadem pe-

ripheria B C. bafis angulorum,

Prob. Id tribus poteft modis
contingere. Includant r.reGe
AB. AC,reQasEB. EC. du&a-

- que AF. per centrum E.duo la-
“ag.1. tera EA.EB. erunt zqualia 2ergo
anguli EBA, EAB. zquales : an-

%ulus autem B E F. duobus EAB.

6 32.1. E B A. b eft zqualis, ergo duplus

anguli BAF. Idemdicde angulo

FEC. refpetuanguli EAC. ergo

totus BE C, tottus B A C. erit

* duplus, Q E.D.

B - 2.Relzx

E. dupli '

L g

® BEC.ad
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2. Re&tz D G.DB.nonin-
cludant re@as E C. E B, iterum
cum latera ED. EB. f{int zqua-
liaerunt EDB. EBD. <angulics.r.
@quales, Hisautem duobus, an-
gulus G EB. eft d zqualis, Ergods:.1.
1dem erit duplus anguli G DB.
Q.E.D. :
3. Triangula BEC, BDC.
fefe interfecent, ducaturque recta
D G. per centrum E. totus angu-
lus G E C.. erit duplus totius
GD C. angulus vero G E B. du-
plus eft anguli G D B. ergo reli- -
quum B E C. duplum erit reliqui
BDC. QE.D.

- PRO-
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PROPOSITIO XXI.

Th.19-  Incireulo A D C B. qui ineo-
dem fegmento B C. funt anguli
BAC. BDC. funt inter fe
«quales.,

“8120:3. Prob. Angulus BEC. 2 eft
A . duplus anguli B A C. & du-
. Plus anguli BD C. b ergo angu-

liBAC. BDC. funt ister fe
aquales. Q.E.D.

PRO-
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PROPOSITIO XXI1.

- Quadrilati- 1. 20.
rorum in cir-
culoABCD,
defcriptorum
B oppofiti an-~
guiD CB.
D AB. duo-
bus rectis funt aquales.

rob, Diametris AC. DB.

- du&is, anguli AD B.ACB.
in eadem portione 2 funt zqua-aar.3.
les , fimiliterque anguli B A C.
BDC. ergo totus angulus ADC,
eft zqualis angulis BC A. BAC,
fed anguli BCA.BAC. cum ter-
tio AB C. bvalent duosre&os: bs.r. .
ergo angulus ADC. zqualis ipfis
BCA. BAC., cumangulo ABC.
valebit duos reGos. Idem de aliis
oppofitis dicetur. Ergo , &c.

Q E D.

PRO-
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.PROPOSITIO XXIII

©Th. a1 . Super eadem
: refta DF. duo
fegmenta  cir-
culorum fimilia
¥ DIF.DEF.
& inequalia

~ won conflituentur ad eafdem partess

D

rob. Sint enim fi fieri poteft
DIF. DEF. fimilia fegmen-
ta, du@isreétis ED, EF 1D.
are. anguli DIF. DEF. 2 erunt -
OF 3 zquales ; quod eft abfurdum
per 16. 1. .

PRO-
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PROPOSITIO XXIV.

C E

K B D5 3
Super equalibus re&tis AB. DF. , -

fimilia fegmenta circulorum funt in-
ter fe equalia,

Prob.CoIloceturAB.fuperDF.

2 congruent. Etenim fi fe- 2%
gmenta non congruant vel unum e
totum extraaliud cadet, quod eft
abfurdum per 23. 3.vel cadet par-

tim intra, partim extra; & fic cir-
culus circulum fecabitin pluribus
puncis quam duobus; quod re-
pugnat per 10, 3.

N PRO-
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.

PROPOSITIO XXV.

Circuli fe-
gmento dato
AB D.de-
fcnlzere cir-
D culum, ru]u;
eftfegmentii,

Prax. Accipiartur in dato fe-
i gmento tria‘pun&a A B D,
"O@du&xs reGtis AB. BD. adi-
vififque bifartam &-ad angulos
. re&tos perrectas CE. CF. {c mu-
tuo interfecantes in puncto C.

- 1llud erit centrum. - :

Prob. Per 1. 3. centrum eftin
utraque CE.& CF. ergo ubt fe
interfecant, Circuli enim unius,

~ unicum tantum poteft effe cen-

trun. Q.E.D.

- SCHOLIUM

Hinc datis tribus punclis facile centrum
circuli reperitur per Aara punila tranf-
ernntis.,

PRO-



LiseR TERTIUS. 147 '

PROPOSITIO XXVI.
B

i

"/\;. ¥

/ X
C D'

AX

>

In equalibus cireulis ABC.DEF., g, 13,
aqualesanguliG. & H. B, ¢’E.
aqualibus peripheriis AC.DF. infi-
Stunt, five ad centra G.¢&'H.five ad
periphatias B. & E. confbituti fint. .

rima pars. Prob. Trianguli AG C.
Plaicm G A. G C. & angulusG. po-

nuntur zqualia lateribus HD.HF,
& angulo H aergobafes AC.DF.funt, 4.1
xquales. Ergo b Feripherix AC. DF.py4 3.
erunt ctiam xquales. Q.E. D. .

Prob. 2. Anguli ABC. DEF."
nuntur xquales: ¢ ergo legmenta ABC. ¢ D¢f-
DEF. funt fimilia: d ergo xqualia cum 1 3-
rectz KC. DF. fint zquales. Ergo cum 423- 5
circuli ponantur %quales, remanebunt
fegmenta A C. DF. exqualia. e./t 3
: .

N 2 ‘PRO-
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PROPOSITIO XXV11I.

A~—rg :

1h.24.  In aqualibus circnlis ABI. DEF,

anguli qui- in equalibus peripheriis

AL-DE. infiflunt funt inter fe

aquales, five ad cemra G, & H,

~ five ad peripherias B. & E. confli-

 tuts, infiftant. .

Prob. Si non fint zquales, {it

223, 1. AL alterminor , puta AGI, 3 fiat-

que AGC.ipfi DHF. zqualis:

bas. 3. €rgo peripheria AC, erit b 2qua-

lis peripheriz D F. fed peripheria

: . DF. ponitur zqualis ipfi AL

cq €goAC. & Al erunt aquales,

vx. parstoti: Idem ¢ dic de angulis

d0.3. B. & E.cun G. & H. 4 fint co-
rumdupli. _ i

PRO-
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PROPQSITIO XXVIIL

B ) . o)

In aqualibus civeulis ABC DEF. 1. 25,
‘aquales rete AC. DF, aquales
peripherias AC. DF. ABC.DEF,
auferunts majorem quidem majori 5
mitnorem amem minoti. '

Prob Du&ls re&isGA.GC.,

HD. HF. triangula AG C.

D HF. * funt qualia. Ergoan-a8.»
gulus G. angulo H. eft zqualis:

ergo peripheriz’ A C. DF. bz-b 26 3.
quales, ¢ ergo religuez ABC.¢ .«(x
D EF. funt zquales, Q E.D.

N3  PRO-

e
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PROPOSITIO XXIX,

g, 06, Inequalibuscirenlis ABC.DEF.
#quales peripherias AB C. DEF,
aqualesvelte AC, DF, [ubten-
dunt.

rob. Du&isre@is GA.GC.

HD. HF. anguli G, & H,

a :7 3.3 erunt zquales: lateraetiam GA.
GC.HD.HF. funtzquallaex
* fuppofitione : ergo bafes AC,

b «x.D F, b erunt zquales. Q.E.D.

PRO:
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PROPOSITIO XXX.

B

A

A D - — O

Datam periphetiam AB C. fe- prb. g
sare bifariam, ,

"I)taxis. Ducatur re&a A C,
A quamdivide 2 bifariaminD.a se.1,
per perpendicularem D B. erit
peripheria feGtabifariamin B.

Prob. Du&isre&is AB. CB.-
triangula ABD. DB C. feha-
bent juxta 4. 1. crgolatera AB.
- CB. funt zqualia, b Ergo peri-bas. 2,
pheriz quas fubtendunt funt -
quales. Q.E.D. - -

N4 PRQ-
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" PROPOSITIO XXXI.

Incircule
ABEC,
angalus
c ABC. i
. femicirculo
reltus eft :

qui autem

' in_majore

: fegmenm B A C. minorreite: qui

vero inminore fegmento BEC. ma-
jor recdo : & infuper angylus CBA.
ex re&ta C B. & periphetia B A,

majoris fegmenti, retto quidem ma-

jor eft 5 minoris autem [egmenti an-
gulus EBC, qui ex peripheria EB,

& reGa B C. minoy cft recio.

Prob 1. pars. Centro D.ductis
re&@is DA. DB.DC. anguli
a5. 1. DAB. DB A.%erunt quales:
itemque angull DCB.DBC.
ergo totalis angulus AB C. eft
#qualis anguhs A.& DCB.fed

bis




)
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hisb eft 2qualis F B C. ergo an-b3a.1.
gulus A B C, ceftreGus. TR

Prob.2. Angulus ABC, eft
reCtus : ergo angulus BA C. in -
majore fegmento 4 eft minord3zx
recto. ’ ‘

Prob. 3. Fiat quadrilaterum .
ABE C. angulus A. ¢ minor eft ;,f,',',:
recto , ergo angulus BEC., in mi- bujms.
nori fegmento feft major reGo. f 2273

Prob. 4.. Angulus ex periphe-
ria AB. & reCtz CB. eft major
angulo reto compofito ex rettis
AB. B C. tot unr videlicet parte.

Prob. 5. Angulus compofitus
ex peripheria EB. & reéta CB.
minor eft angulo FBC. reGo
compofito ex recta FB. BC. pars
toto. Hujus propofitionis autor
fertur Thales Milefius annis ante
Chriftum, 650.

SCHOLIUM.

Hinc in triangulo reflangulo, feda by-
pothennfn bifariam, evit tllud puniium -
centrum circuli tria pundailla pertranf-
euntis, adeoqur examen exalle porma.

PRO-
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PROPOSJTIO XXXII

_ 7h. 23, © Sicirenlid

CHEG.
tetigerit
G 4liqua re-
&a AB.&
tactu au-
’/ = ten,C.du-

ta*m' qtid-.

dam reita, femm cireulum D C.
vel E C. anguli quos ad tangentem
AB. faciety erunt aquales angu-
lis qui funt in alternis circuli por-
tionibus ,” id eft angulus ACE,
2qualis eft angulo G. & angulus
B CE. angulo H. :

Prob. ‘Dua “perpendiculari
7 D C. cam angulus ACD.

fit reCtus, angulus qui fieret in.

3 3t femicirculo, illi 2 eflet @qualis:
fi vero non fit reStps ut A CE.
primo ducrectam D C, per cen-
trum , deinde accipe in pmphe-

ria
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ria aliquod pnnctum puta G du- -
canturque reGtz D E.EG. G C.
‘cumangulus D E C. in fe.nicir-
culo b fit rectus , reliquiduo putay 4. 5,
ECD. EDC. ¢ valent unumn ¢ 32.1.
rectum : fed anguli B CE. &
E CD. valent etiam unum re-
¢um, cum reéta D C. fit per~
pendtculans Jempto igitur com-
muni ECD. remanebit B C E.
' zquahs angulo ED C. quid2-d27.3.
qualis eft angulo CHE. ergn &
angulus B CE. angulo CHE,
a:qulhs Rurfus , cum quadrlla-
teri D G. anguli in circulo op-
pofiti EDC. E G C. cvaleant ¢ 13,3,
duos rectos,ficut & angulif ACE., f 13.x.
ECB. &angulus CDE. f'tsx—g pert.
qualis angulo B C E. remanebitp=om
angulus G. angulo ACE. zqua- .
h&(LE]l

PRO-
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‘PROPOSITIO XXXIIL

rrib.s. e — g Superdata
: @ , redta AB..
A “portionem

Ccirculi de-

[eribere,que

capiat angu-

- dum dato an-

gulo  redli-

: lineo equa-
. 3 lem.

i datusangulus fit reGus , qua-

' Slis eft E. re@a A B. divifa bi-

fariam in D. centro D. fpatio,

, D A. fi fiat femicirculus A CB.

- - duétis rectis A C. CB. angulus

s3r.1. C, 2 erit zqualis dato angulo E,

© quia erit in femicirculo. Siangu-

lus fit acutus ut C. firque fata

reQa B A. ad pun&um A. fiat an-

$13. 1. gulut D A B. b zqualis angulo C,

ductaque ad punctum A. perpen-

* diculari F A, fiat angulus EB A.

zqua-

t
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aqualis angulo E A B. latera EB.
EA ¢ erunt qualia; quare fi pun- ¢ 65
&o E.fpatio E A, fuat circulus,
tranfibit per pun&um B.quo pofi-
to fic pergo.’ Cumre&a F A, fit
diameter, & re&a D A. ad ejus

- extremum fit ei perpendicularis,
d tanget circulum: ergo angulus o
D A B. ¢eritangulo cuicunque, 16 3-
qui fiet in alterna circuli portione, 3%
puta angulo AGB. zqualis : ergo
portio AHG B, continet angu-
Ium ®qualem angulodato C. Si
vero angulus fit obtufus puta H.
eadem erit demonftratio: angulus
enim A I B.ipfi H. ferit zqualis. ¢ 54, ;.
PROPOSITIO XXXIV.

Adato cir+
E__A__F CABC.
[egmentum

 CBA. ab.
' [ecindere ca-
. . Piens angulic

! "B. aqualers
: c Aato angslo
rectilineo D.
, 8 ucatur tangens E F. ad pun&um A, 2.
. Db fiat angulus CAE. zqualis dato D. g :;7 .
portio ABC. ccapiet angulum B.ze- ¢ 5
qualem dato, QE.Fo o PRO-

DR ]
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PROPOSITIO XXXV.

Siinciveuls ADBC. due vefle AB.CD.

Je miutuo in E. fecuerint, veflangsulum

comprehenfum [ub (egimentis uniss A E.
EB. «quale eff ¢i quod [ub fegmentis alte-
riws CL. ED. comprehenditur vestangulo.

rob. 1. Re&z AB.CD.{ecentfein
centro E. re@angulum unum, alte-
rierit zquale : cum omnesradii fint

zquales.
2. Sola CD. tranfeat per centrum F.

. dividatque retam AB.bifariam in E.aac

proinde ad angulosre@os, ducaturque -
retaF B.quofalto, cumre@a CD. fe-
ceturinzqualia in F. & nonzqualiain
E. crit retangulum fub inequalibus
fegmentis CE. ED. cum quadrato feg-

b 5. 2. mentiintcrmedii EF. bequale quadrato

‘dimi-
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dimidiz FD. vel FB. fed quadratum ¥B.

eft czquale quadratis BE.EF. qux per ¢ 4.1,
confequens zqualia funt rectangulo

CE. ED. cum quadrato-E F. Dempto

igitur communi F E.remanebit reétan-
gulum CE. ED. zquale re&angulo

fub BE.EA. QE(i)

3. Re&a CD.tranfiensper centrum
F.re&tam AB. non dividat bifariam in E.
duftaque reéta F B. & perpendiculari
F G. rr&angulum fub CE. ED. cum

uadrato F E. d erit zquale quadrato g ¢ ,,

D. vel FB. re€&tangulum etiam fub AE.
EB. cum quadrato G E. eft zquale qua-
drato G B. adde quadratum FG. jam
cum quadratum F B. fit equale quadra-
tisF G. G B. erit re¢tangulum AE.EB,
cum quadratis EG. GF. zquale quadra-
to F B. hoccftreGtangulo CE. ED. &

uadrato F E. ergo cum quadratum FE.

t zquale quadratis F G.GE. fiabuno _
demasF E. & abalio E G. G F.remane-
bunt zqualia re¢tangula CE.ED. & AE.
EB. Q.E.D. .

4~ Si neutra tranfeat per centrum &
fe {fecent utcunque , ducatur ad inter-
feGtionem E. reéta G H. tranfiens per
centrum : cum reétangulum fub CE.

ED. cfitzqualeeiquodfub HE.EG. . 3
Idemque AE. EB. fitzquale iFﬁ G E'I'lf“""
EH. erunt xcﬁxaliare&angula ub CE. %,
ED. & AE. EB. Q.E.D. .

Oz PRO-
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PROPOSITIO XXXV

Siextra tiy-

Th. To0. Ayl FBE.fu.
/| matwr pup-

&um aliquod
A. 4b eoque
in circulnm
cadant due
reda: drhac

N 7uidem AB.

ecet circh-
umin C.illa
angas in F. Quod b s ocamt AB
tangatmF. Owod fubtota fecante .
&nfxteriw aﬁ%ﬂpm A C.inter punitum
A. ¢ convexam peripheriam C. compre-
benditur reSangulum , aquale eris ¢i,

wod & tangente AF. deferibitur qua-

'Ato. '

rob. Tranfeat r.re¢ta A B. percen-

: trum D. duétaquereéta DF. cum

re¢ta CB. bifariam fe@ta fit in D,

& eirecta A C. adjiciatur,, reCtangulum

fub AB. & A C. contentum, unacum

a6 2. Quadrato DC. vel DF. azquale eft ci
quoda DC. cum A C. tanquam una li-

nea fit quadrato. -Sed quadratum D A.

b 47.1. b eft 2quale quadratis DF. F A. ergo
- “dempto communi F D. remanebit qua-
dratum F A. zquale re¢tangulo fab AB.

& CA. QE.D. 3 s

2. Si



Y

Liser TERTIUS, 161
2. Sire&ta AE. non tranfeat per cen-
trum , 3 centro D. duc perpendicula-
rem DG. checfecabitre®am E1. bi-¢ 3. 3.
fariam, cum igitur re@a E1. fit f&a
bifarjam in G. & eire@a 1 A. adjiciatur,
erit re&tangulum fub AE.& fub ALcum
quadrato G I. dzquale quadrato G A4 6, 1.
additoer%:) quadrato Dg;. erit rectan- ,
- gulum{ub A E & fubl A. cum quadra-
tis 1G. GD. hoceft quadrato D1. hoc
eft DF. zquale quadrato D A.fed D A.
eft equale quadratis F A. F D. demptis
ergo zqualibus DF. DI. remanebit qua-
dratum FA. zquale re&tangulo {ub AE.,
& AL Q.E.D.
Corol}- X. Hinc fequitur, fid punto
quovis extra circulum fumpto , plu-
res re€z circulum fecantes ducantur ,’
re€tangula comprehenfa fub totislineis
& partibus exterioribus, inter fe efle z-
qualia. L
Coroll. 2. Duz re@z , ab eodem
uncto duéte, qua circulum tangunt,
untinter fe equales. :
Corolt. 3. Ab ecodem punto extra
circulum fumpto, dudi tantum poffunt
dux recix, quz circulum tangugt.

N3 PRQ«
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"PROPOSITIO XXXVIL

A Siextra
7% 31 ] ‘ =

circulum
F HE.
fumatur
punétum
aliqued-
A.abeo-
que pun-
o i
circulum cadant dus velle AF,AB.
vel AE. & becquidem AB. fecet
civeulum : illa autem A F, incidat :
fit autem quod [ub fota fecante AB.
© & exterius affumpta C A, inter
punium & convexam peripheriam,
retangulum aquale ¢i quod ab in~
cidente A F. defcribitur : incidens
illa circulum tanget.

® 17.3. TYrob. 2 Duc tangentem A H.
& ad H. re@am DH. cum

b36. 3. ergo quadratum AHL b fit zquale
reGangulo fub AB., CA. & idem
reangulum fub AB. CA. po-

. . natur

e
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natur zquale quadrato F A, linez

FA. HA, erunt zquales, latera

item F D. HD. funt 2qualia &

bafis A D, communis : ergotota
triangula © funt zqualia. Ergocs8.r.
cumangulus AHD. fit d reGtus, d18- 3.
rectus etiam erit AFD. ergo AF.
circulum tanger per coroll, 16. 3.

N O T A

Selectiores hujus Libri propofitie«
fies funt. 20. 22. 31. 35. 36.

N4 PRO-
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EVCLIDIS
ELEMENTUM IV.
DEFINITIONES,

1. Figura

K
reftilinea 5 in
/\4 figuraredtilinea
A8 inferibi dicitur »
A/ \ cum finguli, ejus
fae— N figure s qus in-

b . feribitur, angu-
iy fingula latera ejus que inferi-
bitur tanguns, :

Ut triangulum A B C, infcri-
ptum eft triangulo DEF,
quia anguli A, B. C. tangunt
latera DE, EF. DF,

‘o 4 .20 Si-

i
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2. Similiter & figura circum
ﬁgurtgt defcribi dicitur 5 cum finx”
gula ejus que civcumferibitur , la-
tera 5 fingulos ejus figure angulos
tetigerint , circum quam illa defcri-
bitur,

Ut triangulum D E F. dicicur
propri¢ dc{gcribi circa triangulum
ABC. quia fingula lateramajo-
ris trianguli ’ (%ngulos angulos
minoris tangunt. Dixi propri¢,
quia ut imProprié dicatur | {gura
aliqua infcribi vel defcribi, fuffi-
cit’, ‘ut bene advertit illuftriffi-
mus Princeps Fluffates Candalla
ut nullus fit angulus interioris fi-
gurz , qui non tangat angulum
aliquem, vel latus vel planum fi-

~ gurz exterioris; & eo fenfu in-
telligende  funt  propofitiones
Hypficlis lib. 15. elenientorum,

3. Fi-
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3. Figura au-
tem re@ilinea,
in civcalo inferi-
bi dicitur 5 eum
finguli 5 ejus fi-

C gure 5 que in-
feribitur 5 angu-

li 5 tetigerint circuli peripheriam,
: 4. Figu-.
4 vero re-
Gilinea cir-
& circulugp
defcribi di-
‘ T oeitur 4 cum
B 5 c fingula la-
: i tera  ejus
que cireumferibitur o cirvculi peri-

pheriam tangunt.

S. Similiter & circulus in fi-
gura inferibi dicitur 5 cum circuli

. periphetia fingula latera tangit ejus
fignre in qua inferibitur.

A

60 Cif‘
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6. Circslus autem circam fi-
guram deforibi dicitur 5 cum circu-
li peripheria 5 fingulos tangis ejus

" fgure, quam circumfcribit y angu-
los, -

A B 7 Rellain
circulo nccom-
modari 5 feu

c coaptari dici-
tur 5 cum ejus
extremain cir-

" euli peripheria fuerint.

Sic A B. dicitur in circulo ac-
commodata non vero C D.

PRO-
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PROPOSITIO I.

A

prb. 1. Indato civeulo ABC. accom- *
modare reSlam B A. aqualem
: date refte D. qu circuli diametre
av BC. non fit major.2
Def. 4. .
Dau circuli ducas diame-
trum B C. fi data re@a D,
2qualis fit diametro B C. faCtum
eft quod petltur Si D. minor fit
b3.1. diametro : b abfcindatur B E.
zqualis ipfi D, & centro B. {pa-
, tio BE. fiat circulus E A. di&a
S jam reGa B A. coaptalaerit ©in
d 15, circulo BAC.&dx ualxs ipfi BE.
V-1 & confequenter lplg D. Q.E.F,

PRO-
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PROPOSITIO II.

E . .
In dato cirenlo AB C. .triangu- Pu..
lum A B C. defiribere, dato trian-
gulo D EF. aqui angulum.
s Fiat tangens GH.ad pun&tum , 44, 3
- X A, fatangulus HA C. b 2-b13. 1.
qualisangulo E. & G A B. angu-
lo F.ductare®a B C. fa&um erit
quod petitur, - :
Prob, AngulusH A C. 2qua-
lis eft <angulo B. & fimiliter an- ¢ 32 3.
gulus G AB. anguloC.ergo &
angulus E.angulo B.& angulus F.

- angu'o C.& confequenter angulus
D.anguloA.4¢qualis. Ergotrian- d con2.
ulum triangulo 2qui angulum in 3* ©
ato circuloinferiptum, Q. E.F. . .
: : P PRrO-



Prob. 3.

a23. 1.

b1

. ¢ Ex

16. 3.
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PROPOSITIO ILL

Circadatum circulum BCE. de- -

feribere triangulum LMO . equian-
gulum daro triangulo D.F. A. -
Da_ti tranguli latus AF.produc
in G.& H. angulo D F-H.
2qualis fiat ad centrum angulus

CIB. & angulo D A G, angulus

EIB. & ad juincta EBC. bducas
perpendiculares quz © tangentes
erunt fcilicee MO, ML. L O.
& g:oé'unfei, petitum triangulum
conftituent, Qyod autem concur-

rant patet ; nam uterque angulo--

- rumad’A. & C. cft reGus: ergo i

intcll'gatur duci linea B E. erunt

 duo anguli verfus L. minores

duo-~

e =
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" ducbus rectis: 4 érgo in illam par- d 1
- tem protraCtx tangentes concur-
rent fimiliterque aliz in alias par-
tes protraz : ergo fiet triangu-
gulum circa datum circulum.
Quog autem fit dato triangulo -
quiangulum, fic probo. /In qua-
drilatcro CIB M. anguli ad C,
. & B. ©funt redti: ergo reliqui® 8. 3.
C 1B. CMB. f dyobus re@is funt £32. =
" quales: Sed angulus CI1B. -
~qualis_ponitur ipﬁ DFH. ergo
angulus C M B. zqualis eft angu-
lo 8 D F A. eodem modo oftendig . &
, poteft in quadrilateris BIEL,
CIE O, angulos L. & O. zqua-
les effe angulis A. & D. Ergo
circadatum, &c. Q. E.F.

’

P2 PRO-



" ‘172 Erem Eucrip1is
PROPOSITIO IV.

A Indatoe

triggulo

. .AB C,

G " circulum
GE F.

. deferibe-

/ i - c 't

B,
: ivide duos ejusangulos B. & C.
*o L D bifariam per retas CD. BD. &

ex punéto in quo concurrent

b1z 1. putaD. bduc perpendiculares DE. DG.

DF.ad tria latera dati trianguli. Jam

quia triangulorum FCD. GCD. an-

gulus C. unius, poniturzqualisangulo

C. alterius, & uterque angulorum G-

& F. reGtuseft, & latus CD commu-

€26. I ne: linea D G. ceritzqualislinez DF.

fimiliterque oftendetur re@as D E. DF.

eflozquales. Pofito ergo centro in D.

d 9. 3. deferiptus circulus fpatio DG.d tranfibit

per puncta EGF.& quia per coroll.16.3.

unaquaque linearumAB.BC.CA tanget

circulum , patet perfeétii efle propofitd.
SCHOLIUM

Hine cognitss lateribas trianguli 5 iwsenisntse

[rgmensa gua finne ad punila contaiins cirenbi in-

Jeripti. Jeil : fit AB. 12. BC. 6. AC. 18, evit

CAB.BC. 8. fubtrabatur AC. 18, agmale AE,

€ FC. remanchi 10. pro B E. o B F. adteque

BE. vel BF. erit 5. € per confiquens E&C. el

GG 11, GA. vel AE. 7, PRO-

Prob. 4.
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. PROPOSITIO.V.

[) N
A=Xi7 =
/

~Circa datum tria
circulum deferibere.

vjufcunque dati trianguli, duo
‘ aliqualateraputa AB. BC.adi-310- %
vide bifarian?in E, & F.bad quae b t1. &
punfta excitabis perpendiculares qua
coibuntin D. velintra triangulum , vel. .
intertio latere, vel extra (ductaenim
EF. fientanguli DEF. D F E. minores
. duobusreétis: ergo coibunt) duc pre-
tereareétas DB.D A.DC. Quiatrian-
gulorum BED. A ED. latcra BE. EA.
funt zqualia & DE. cemmune & an-
guliad E. reéti, egunt & bafes A D. D B. .
zquales. Eodem modo ¢ crunt xqua- € 4« fe.
Jesbafes DB. DC. Centro igitur D. .
fpatio B D. du@us circulus ABC.
tranfibit per punéta A B.C. Circadg-
tum crgo triangulum , circulum de-
feriptimus. «Q E.F. .
SCHOLTIUM.
H'ncetian: patee methodus dfesiboudi Eren-
Ium 5 qui trarfibit pre tria- daia prr&a vioninm

retum corflizata,
P;  FPRO-




Prob. 6. » \ : Indate
‘ groulo
: X ~ ABCD."

B E D quadra-

‘ tum de-

) : feribere,

, < :

v

 ter
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PROPOSITIO VI..
A .

Duéanr.ur duz diametri A C,
B D. fecarites fe ad angulos
retos in centro E. & jungantur

_reGe BA.BC.CD.DA. & fa-

Qum eft quod petitur,

.. Prob. 'Quatuor anguliad cen-
trum E.ponuntur re@1 & quatuor
line¢ EA.EB. EC.ED. ¢quales.
A ergo & quatuor bafes AB.BC,
CD. DA. funt zquales. Omnia

. ergo quadrati latera funt 2quakia.
Angwﬂ

ivero his later.bus contenti
funt omnes in femicirculo: bad-

Bsr g eoqueredi: Eritigitur ARCD.,

quadratum’ circulo infcii, tum,

QE.F.

PRO-

!
|
@
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PROPOSITIO VIL"

i . Circa da- prb. y.
‘ tum - Civc- :
B s lm 5 qua- _
’ . dratum de-
feribere.
1 ¢

u&tisduabusdiametrisA C. BD.
. fecantibusfe ad rectosin centro

E. pér earum extrema fi ducan-
tur perpendiculares FG.FL TH. HG.
co€untes petitum dabunt quadratum,

Prob. Anguliquatuor ad E. ponune

" turre@i.ficut &anguliad ABCD.aergo 5 s34,

re&= FG. BD. HI.funt paralleke, fimi-
lirerquerecte F1. AC. GH.b ergofigu- b 34. 1.
raF G 1 H. eft parallelogramma. Angu-
lus ACH. eft re€us: cergo Angulus

HG A. eftre€us, eodem modooiten- AL

- deturangulos F. 1. H, efferetos.

De lateribus fic dico, latus IH. eft
aquale lateri BD. & latus HG lateri AC.
hoceft BD. ergolatera 1H. HG. funt
®qualia: crgo quatuor latera funt zqua-
lia. Ergo elt quadratum cujusiatera cire
culum tangunt per ceroll. 16. libi 3.

rgo circadatum , &e. Q. E.E.

P4 - PRO-
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" PROPOSITIO VIIL

F A Q
i E\
1 C H

prb. 8. In dato quadrato , circulum.
defcribere. _
aI0.1. atera quadrati 3 divide bifariamin -
LABCD. ducreftas AC.BD. fecan-
tesfe in puncto E. quod dico efle
_ centrum circuli fpatio E B. defcribendi.
i Prob. Reétz A F. IC. funt parailelz
b33 1. &c<1ualcs: ergoreétx AC. Fl. bfunt
. parallele & =quales, & fimiliter re&tze
A C. HG. eodemque modore&tze FG.
¢34. 1. 1H cluntigitur parallelogramma F E.
El. EH.-E G., quare cum =zquales.
Reét2e BE.F A. A G. funtzquales, ipfis
dr4. 1. dBE. EA. ED. re&x BE. EA.ED.
¢g.3. crunt & zquales.e Ergo E eft centrum,
ex quo fi fpatio E A, d' {iribatur circu-
lus, tanget punéta A BCD. & confe-
quenter ompia quadrati latera per co-
£ 20.1. roll. pr. 16. L. 3. fln dato ergo, &e.
Q. EF . ' .

- ~ ‘ PRO-
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PROPOSITIOIX.

Circa datum quadratum , cir-
culum defcribere.

ucantur diametri AC. BD. fe-
Dcantcs fe in pun&o E. quod dico

Prob. 9.

efle centrum defcribendi circuli.

Prob. Rectz AB. AD. funtzqua-
fes: acrgo & anguli ABD. ADB.
Angulus BAD. beftre€tus, 'cergoan-
guli ABD. ADB. funr finguli {femi-
redti; codem modo partesangulorum
ad A. B. G. D. erunt {emirc&ti: ergo
omnes inter fe zqueles. d Ergo latera
EA. EB. EC. ED. =xqualibus angu-
Jisfubtenfa funtzqualia. eErgo E. eft
centrum circuli, qui i defcribatur fpa-~

- tic EA. tranfibit per ‘punéta quadrati
A BCD. Ergo circa datum, &c. QE.F¢

PRO-

as. 1.
b32.3.
€32 I

dﬁ. z.

€93
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‘ PROPOSITIO X,
.50 ofeeles
triangulum .

conftitueres

quod bhabeat

Atrumque eo-

rum qui ad

. : bafim funt ,

angulorum B. & D. duplum reli-

" qui A, R -

. g ume re&tam quamlibet A B. quae
a1 1. S

fic a dividatur in C. ut reftangu-
lum fub A B. BC. 2quale fitqua-
dratore&tx AC. tum centro A. fpatio B.
b 1. 4. ducaturcirculus, in quo b accommo-
deturre@a B D. zqualis ipfi AC. jlun-
gaturque reta AD. dico triangulum
A BD. fore quxfitum, quod fic

probo.
¢y 4., Duftare@a CD. cdeferibe circu-
: lum” ACD. circa triangulum DA C.
cum itaque re¢tangulum fub AB. BC.
zquale ponitur quadrato C A. crit etiam
zquale quadrato BD. cum BD.xqua-
lisponlturipfi A C. Ergo cumipuntto
B. ducatur fccans BA. reéta BD. abeo-
dem punto duétaincidensin circulum
. " ACD.

A B D’
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ACD. quorum re€angulum & qua-
dratum funtzqualia, B D.tangetdcir- d 3. 3.
culumin D. ergoangulus CDB. cz-¢32.3.
qualis eft ipfi A. in alterno tegmento,
ergo communi CD A. addito , duo
anguli A. & C D A. =quales funt
duobus BDC. & CD A. hoc eft toti
ADB. vel ABD. Sed amgulus ex-
ternus BCD. duobus internis A. & f 32 1.
.ADC. fequaliselt: ergoidem BCD. |

Jeritzqualisipfi CBD. vel ADB. ergog6. 1.
reéte’ DC. DB g ®quales, cum -
quales angulos fubtendant. Sed BD..
ponitur zqualis ipi CA. ergo CD.

C A. =zquales erunt: ergo anguliA. & hs- &
CD A. h zquales. Ergo extemus-an-
gulus BCD. dupluseftiptius A. ergo
ejufdem quoque dupli fint CBD.
ADB. cum finguli externo BCD.
squales fint. Triangulum ergo, &c.
Q.E. F R :

Corollarium.

v 'Clim tres anguli A.B. D. fi-
mul conftituant ; duorum re&.
hoc eft duos re€os , liquet A,

effe ; duor, re€torum.
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"PROPOSITIO XI.

Induto circulo EHFGL penta-
gonum aquilaternm d7' aqumngu—_

Lusm inferibere,

210, 4 ant mangulum Ifofceles qul-

cunque , cujus anguliad ba-

, fim fint dupli ejus qui ad verti-

ba.4 cem& ipfi zquiangulus b inferi-

batur in dato circulo EFG,
Angulos ad bafim divide bxfa—
riam re&is- I F, HG.

qmnqne pun&z E.H. F. G I.

junge lincis totidem, & factum -

-effe’ quod -petitur, fic probo.

,Ognque anguh EFG. FGH.

- HGF.
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‘HGF. IFG. EFI. ponuntur
aquales : < ergo arcus quibus in- ¢ 26. 5.
fiftunt , funt 2quales 4 Ergo 2- d19.;.
quales retz quz =zquales peri-
pherias fubtendunt. Arcus E H.
zqualis eft arcui FG. ergo fi
addas communem B F. erunt
peripheriz EHF. HFG, 2qua-
les : ergo & reliqua fegmenta
FG IE. GIL EH. zqualia:
‘cergo anguli EHF. PFF. 2-¢73
quales, Idemque dicendum de
reliquis. Ergo pentagonum z-
?uilagerum & zquiangulum in-
criptym. QE.F.

Q. PRO-
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PROPOSITIO XII.

Pr. 13 Circadatum circslum ABCD. pon-

tagonkm G HIK L. equilaterum ¢

- #quigngsulum defcribere.

“acoml.
16. 3.
b1
vix,

uafi juxta propofitionem r1. in
Q feripfiffem pentagonum in dato cir-

culo, reperiam centrum F. & no-.
tabo in peripheria quinque lincaram F A,
¥B. &c. quinque pun&a angularia ABCDE,
& abjifdem pun&is a ducam tangentes quz
b concurrent in punéis GHIKL. 2 quibus f§
duxero ad centrum re@as GF. IF. fic demon-
ftrabo fa@um effe quod petinir. Et primo
quidem quod anguli omnes fint zquales. In

. quadrilatro AFBH. quatuor anguli ¢ valent

quatuor re@os cum cujuflibet trianguli AHE,
HFB. tres anguli valeant duos re&os : fimi-
terque in quadrilatero BFCI. & fic dealiis =
ergo cum anguli A, &'B. fint re&@i, anguli
AHB. AFB,. valent duos reétos , fimiliterque
anguli BIC. CFB. & fic de aliis. Sed anguli

d27. 3. AFB, BFC fint d zquales ob zquales arcus,

crgo
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ergo reliqui H. & L funt zquales, idemque

dicendum de aliis. Ergo omnes pentagoni

anguli funt zquales. ~
Quod autem latera ctiam fint zqualia fic )

probo. %uadratum FL ¢ eft zquale quadra- © 47- 1

tis tam ipfaram FB. BL quam ipfarum IC. '

CF. fublatis ergo quadratis zqualium F B.

FC. remanent zqualia quadrata BI. IC. ergo -

re@z B L 1C. funt zquales. Nunc anguli -

FBI. FCI. & continentia latera funt xqua-

lia: ergo f anguli BIF. FIC. funt zquales. f4.1.

Eodemque modo dicam de triangulis C F K.

KFD. & dealiis omnibus. Ergotum anguli

BFD. CFD. g fint zquales, & anguli IFC. 8 27- f+

CF K. fint eorum dimidia, 2quales erunt '

anguli I'FC. C FK. Ergocum intriangulis’

JFC. CFK. anguli 1 ¥ C. FCL zquales fint

duobus angulis C FK. F CK. alreralteri &

latus FC. commune , reliqua latera h erunt h 26. 2.

zqualia. Ergo re@z I1C. CK funt zquales,

& dimidiz ipfius IK. codem modo oftendam

IB. cffc dimidiam ipfius IH. & ficdealiis

exgo, cum dimidiz IC. I B. oftenfz fint z-

quales , erunt tota latera HI. I K. xqualia,

idemque dicendum de aliis, Q. EF.

Corollarinm.

‘Hinc , fi in circulo qualifcunque figura
zquilatera & zquiangula fuerit inferipta , li-’
nex perpendiculares ad extremitates femi-
diametrorum excitatz conftituent’ figuram
totidem laterum & xqualium angulorum
circulo ciccumfcripram,

Q2 PRO-.
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PROPOSITIO XIITI.
A H B

Fr. 12 Indato penMgono quod ef equi-
laterum & equiangulum  circulum
inferibere.

ag.1. a D1v1dantur bifariam duoan-
guli proximi BAE. ABC,
brr. reis AF. B F. qua b coibunt,
~4x. “putain F, cum nullius anguli me-
diétas valeat reGtum: Idem fiatre= -
liquis angulis, Quoniam igitur
triangulorum ABE, FBC. zqua-
lia funt latera BA. BC, & BF.
< Ex. commune , & anguliad B. ©{unt
- equales, anguli BAF.BCF.& ba-
d4.1. fes AF. CF. 4 erunt zquales,
Sed angulus BAF. eft dimidium
angu-
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anguli BAE. ergo quoque BCF.

erit dimidium anguli B CD.
Eodem modo reliqui anguli bi-
fariam erunt fe@i. Ducantur fi-
militer ex F. ad finfula pentago-

ni latera perpendiculares F G.
FH. &c. Quia triangulorum
GFB. BFL. duoanguli FGB.
GBF. duobus FL B. FB L. funt
2quales, & latus F B, commune,
qualia etiam © erunt latéra F G, €26 ».
FL. & hisFK. FL. FH, quare.
centro F. fpatio FG. ffiducaturf 1.
circulus, tranfibit per pun&a HLI. 2%
K.L, exiftentia in lateribus penta-

goni, 8 que etiam tangent circuld, g conis.
cum fint {uper extremitate diame- 16-3:
tri ad rectos conflitutz: Q. E.F,

SCHOLIUM

*+ Hine duo fequuntsir. 1.omnes angulos
eufufcungue ﬁgun equilatera ¢p equi-
angule bifariam fecars per lineas & punito
Auttasinguo coeuns dua reéte proximos
angulos bifecantes. 2.eadem methodoin
quacunque figtra czuihmm O &quian-
gwla circalum deferibere. - -

s Q3 PRO-
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PROPOSITIO XIV.

" Brog.. Cirea datum pentagonums qued
eft aquilaterum & aquiangulum
circulum defcribere.

ag. 1. ngulos A, & E, 3 divido
. bifariam re@is AF. FE,
b rr. que.alicubi ® concurrent , puta
" A« in F. hinc ad reliquos angulos
duco reGas FD, FC, F B, quas

. eosfecare bifariam probatur ut in

proxima propofitionc per prop,

+26. 1. Ergo cum anguli totales
ponantur zquales, zquales erunt

¢t dimidii, & °confequenter zqua~
, T les

{




Liser QuarTus. 187
les F A. F B. hifque zquales’
omnes redz FC. FD. FE.
Ergo centro F. fpatio F A. de-
{fcriptus circulus tranfibit per an-
Fulos pentagoni , nec ullum ejus
atus 4 fecabit , cum omniacadant ¢ 2.y
atra circulum, Q.E.F.

SCHOLIUM.

Eodem provfus miodo circa
quamlibet figuram equilateram &
equiangulam circulus deferibesur.

Q¢4 PRO-
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PROPOSITIO.XV.

in date
¥ circulo , be-
xagonim 3 &
equilaterum
EG  aquian-
gulum inferi-
bere,

it diameter A D. centro D.
L) fpatio femidiametri D G. fiat
circulus: CGE. fecans datum
circulumin C. & E, per centrum
G. du@is CF. EB, jungantur
‘AB. BC.CD.&c. eritquein-

feriptum hexagonum @quilate-

rum & zquiangulum.
Prob. Re&z GC. GD. 3

- .centro G, & re@x CD, DE. A

. asn,

centro D. funt zquales , ergo
triangulum DG C. eft zquila-
terum, 2 Ergo & zquiang’ulum.

: Hi
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Hi tres anguli‘, b valent duosb3z- 1.
rectos : ergo quilibet eorum eft
pars teftia duorum reGorum.
Similiterque angulus D G E,
Ergo cum CGE. EGF. ¢va-en3. 1.
leant duos re@os. E GF. erit
etiam pars tertia duorum recto-
rum. Sedillis 4 zquales funtan-g;¢, & |
i ad verticem. Ergo fex an-
guliad centrum G. funt zquales,
rgo omnes reGtz & circumfe-
tentiz A B, B C. &e¢. quibusin-
fiftunt ©funt zquales. Eft ergoess. ¢
hexagonum zquilaterum. Quod 29-3:
vero fit quiangulum patet, cum
omnium angulorun medietates
fint oftenfz zquales & conftare
duabus tertiis duorum re@orum.

Coroll, Hexagoni latus, equale
eff femidiametro,

SCHOLIUM

Hinc facillime triangulum aquilate.
rim in circulo defcribetur Auiti reéti
AC. AE. CE. ‘

PRO-
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PROPOSITIO XVI.

AN

Fr. 16, In dato civeulo quindecagonum
& aquilatorum & aquiangulum ,
defcribere. '

a1r, 4. &8 Ynfcribe in dato circulo
' Ipentagonum zquilaterum
AEFGH. & eidem ad pun-
b2 4Gum A. b infcribe triangulum
' zquilaterum A B C. hoc pofito
cum tertiam partem  citcumfe-
c16.¢ rentiz ©fubtendat A B, hoc eft
3. quinque quindenas , duo vero

pentagoni latera, AE. EF, ea-

rundem quindecimarum fubten-

dant
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dant fex. Si ab ipfis AE. EF.
fubtentibus fex , ipfam AB.
fubtendentem quinque tollas ,
{upererit B F. ?ubtendens unam
decimamquintam totius. Ergo
fi quatuordecim ei zquales in
circulo 4 accommodentur , eritd 1. 4
quindecagonum &quilaterum &
zquiangulum ¢ cum finguli an-¢ 5y, ;,
“guli fubtendant arcus zquales
tredecim laterum quindecagoni. ~

Q.E.F.
SCHOLIUM

Omnes propofitiones hujus libyi cum .

funt problemata ejufdem valoris cenferi

poffunt 5 quamvss & quibufdam inter
precipuas numeransar. 5. & 15

EU:
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EVCLIDIS
ELEMENTUM V.

Hujus Eleménti quinti Vi-
truvius autorcm prdi.
cat Eudoxium Gnidium,
qui Platonem comita-
tus eft in A gyptum.

DEFINITIONES.

Pars eft magnitudo ma-
gritudinss , minor maforss ,
UM MELItur majorem.

deft, quz aliquoties fumpta,

majotém ipfam pracifé con-
~ flituit : fic unitas, eft pars ter-
narii, quiater fumpta facit terna-
rium, Atque hzc eft pars proprié
dicta & quz vocatur aliquora.
Impropri¢ verd dicta pars, eft
que aliquoties [umptay vel [uum
totum excedit 5 vel ab eo deficit:
» fic



. fuum totum.
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fic biparius pumerus, eft impro-
pri¢ diQa pars feptenarii , quia
ter fumptus, deficit : quater au-
tem fumptus excedit: atque hac
pars- dicitur Aliquanta, Imo Eu-
clides libro 7. non vocat partem,
fed partes , & bené quia quatuor
noneft pars numeri fex, ?ed ejus
duz partes tertiz, In genere fic.
poflet definiri, Pars eff minor&r
homagenea quantitas » que aliquo-
ties repetita , metitur vel excedit
Similiter & fi definitio Partis,
prout traditur ab Euc.lidg > tan-
twn conveniat quantitati conti-
nuz, quz fola propri¢ fecundim
Philofophum appellatur Magni-
tudo, cim tamen numeros fuis
quoque conftitui partibus du-
bium fit nemini, fic forte com-
modius potuiffet exprimi. Parseft

MINOY qUANLItas 5 gl mEIUY Ma~

jorem. Ut ut fit, infequentibus,
partis nomine utar , cun in quan-
‘ R titate
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titate continua, tum indifcreta;
imd brevitatis gratid frequen-
tius utar numeris , quorum ta-
~men loco poterit quilibet ma-
gnitudines tot palmorum intel-
ligere' quot numeris exprimen-
tur, '

2. Multiplex autem efd
MAJor quantitas . quan me-
Litur minor.

M ultiplex nil aliud eft quam
eadem quantitas aliquoties
-repetita, - . :

3. Ratio eft duarum quan-
- titatum ejufdem generss,mu-
tua quedam fecundum men-
Juram habitudo.

uod Euclidis dixit a¢39¢ hoc
Campanus vertit Proportio
melius alii Ratio. Senfus vero hic
eft , quando due. quantitates

ejuf-
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cjufldem generis, ut duo numeri,
duz linex, duz fuperficies, duo
folida ( nec enim linea cum fu-
perficie, aut linea alba cum fo- -
nora, ut fic, poflent conferri,
cum fint diverfi generis ) inter
fe comparantur ; fecundim ca-

acitatem hoc eft exceflum, de-
?e&um aut zqualitatem , appel-
latur hzc comparatio aut haiitu—-
do mutua Ratio, Obfervabis
verd, requiri femper duas quan-
titates : nihil enim habet ratio-
nem ad feipfum, & decempeda
folitarié confiderata, nec major
eft 5 minor, aut 2qualis,

Hzc porrd omnis comparatio
in capacitate quantitatis funda-

. tur, {ecundim quam una quanti-

tas aliam continet vel accuraté,
vel ex parte tantum , vel cum
excefflu. Cum autem in omni
ratione 'duo fint termini Antece~
dens & Confequens qui ad invi-
cem referuntur : Ille in nomi-

R 2 nati-
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nativo efferri folet , hic in alio
cafu : exempli gratia linea fex

palmorum eft dupla linez trium : -

antecedens eft linea fex palmo-
rum ; confequens, linez trium,
Exceflus antecedentis {upra con-
fequentem vel confequentis fupra-

- antecedentemn dicitur  Differen-
tia terminoyum. Ratio Ratianalis:
eft qua eft inter quantitates com-
menfurabiles & numeris poteft
exprimi, ut ratio dupla, tripla,
&c. Ratio Irrationalis eft ea qua
cft inter magnitudines quarum:
nullaeft communis menfura qua
ullo numero poffit exprimi: ex-
empli gratia inter latus quadrati &
€jus diametrum. \

4~ Proportio eft rationum
Similitudo. ‘

o CV recé dicitur averoyie, fen-

fus verd hic eft. Quemad-
modum  comparatio capacitatis
duarum quantitaium dicitur ra-
tio:

e — ————
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tio : Ita fimilitudo duarum vel -
plurium rationum dicitur Propor- -
tio. Ex gr. Cum fimilis fit ra-
tio 12, ad 4. quz 9.2ad 3. ideo di-
cointer has quantitates effe pro-
portionem , quia_eft fimilitudo
rationum.

Proportio divitur in Arithme-
ticam 5 Geometricam 5 & Mufi-
cam. Arithmetica et quando tres
vel plares numeri per eandem dif -
Serentiam  progrediuntar 5 ut hi
numeri 4.7. 10, eft enim diffe-

‘rentia 4. & 7. zqualis differen--

tiz 7.& 10. hec proportio dici-.
tur” Arithmetica quia invenitur

_inter numeyos in ordine {uo na-

turali fumptos puta 1. 2. 3. 44
5.&c. :
- Geometrica eft fimilitudo va-
tionum inter tres 5 vel plures
guantitates ut inter numeros 2.
6. 18. eft enim ratio 2. ad 6.
fimilis rationi 6. ad 18, namu-~
traque ratio eft tripla, Haec?uc
o ~ R3- ola
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folaeft propri¢ di&ta proportio,
& quam hic definit Euclides,
Proportio Mufica efd quando tres
magnitudines ita ordinantur.ut ea-

dem fit ratio prime ad- tertiam 5

que differentie prime & [ecunde ,
ad differentiam [ecunde & sertia s
ut 3. 4. 6. Sunt in proportione
mufica, quiaeadem eft ratio pri-
mi numeri 3. ad tertium -6. quz
differentiz primi & fecundi, quz
eft 1. ad differentiam fecundi &
tertii,, que eft 2. dicitur vero

harmonica, quia confonantes fa~

¢it fonos , inter quos invenitur,

5. Rationens habere inter

~ f& quantitates dicuntar, que

polfumt  multiplicate [efe
mutuo fuperare.

Q uia ratio eft duarum quan<

titatum ejufdem generis
mutua fecundum menfuram ha-
bitudo, proptered quantitates qua
_ ratio-
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rationem habent inter fe, debent
efle tales ut fe mutuo fuperare
poffint: nam quantitas quz me-
titur alteram,, poteft eam fupera-
re hinc, _

Colligitur 1. inter lineam &
fuperficiem , inter fuperficiem
& corpus , inter lineam fini-
tam & infinitam , inter angu-
lum reilineum & conta®us,
nullam efle rationem , quia quan-
tumuis horum unum multipli-
plices , nunquam tamen aliud
fuperabit, \ ,

Coll. 2. Inter diagonalem &
latus quadrati effe rationem ,
quia ita poteft multiplicari ur
latus excedat diagonalem , fed
hec ratio dicitur .irrationalis
quia non poteft exprimi nu-

- merts,

Coll. 3. Inter curuilinea &
re&ilinea efle rationem cum in-
ter eafit zqualitas & inzqualitas :
nain Hippocrates Chius Lunu-

R 4 lam
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- lam crefcentem y & Archimedes
Parabolam quadravit ;. & Proclus
inter angulos rectilineos & curui-
lineos zqualitatem demonftravit
lib. 3. in primum Euclid. ad 12,
axioma,

6. In eadem ratione quan-
titates dicuntur effe , prima
ad fecundam , & tertia ad
quartam, cum prime O ter
tie equemnltiplicia , a fe-
cunde & quarte equemul-
tiplicibus , qualifcunque fit
hec multiplicatio, utrumque
ab utroque vel una deficiunt,
vel una zqualia funt , vel

" una excedunt , fi ea [uman-
tur , que inter f¢ refpon-
_ dent. o

' Signo oftendit Euclides
Vi & quomodo poffimus cogno-

fcere utrii quatuor quantitates fint |
in
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in eadem ratione. 1°, Zquemul-
. tiplica, inquit, primam quanti-

tatem & tertiam, 2°, ZAquemul-
tiplica fecundam & quartam. 3°.
conferas multiplicem primz cum
multiplici fecundz , & muld- .
plicem tertiz cum muleiplici
quartz 3 & vide , utrum quo-
tiefcunque mulriplex primz de-
ficit 3 muleiplici fecundz , vel
zqualis eft, vel excedit, etiam
multiplex tertiz tunc deficiat 3
multiplici quartz , vel zqualis -
fit vel excedat : tunc. enim fi
id fiat, certd concludas , has
- quatuor quantitates effe in ea-
dem ratione, {i non fiat , nega

efle,

8 6 12 ¢
4 2 6 3
A. B, C. D.

Exemplum: volo {cire utrum

hz quantitates A.B. C. D.fintin
~eadem
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eadem ratione: 1°. xquemulti-
plico A. & C. puta per binarium.
2°. zquemultiplico B. & D. pu-
ta per ternarium, ut faGum vi-
des fuperius, 3°. confero multi-
plicem prim 8.. cum multiplici
fecundz 6. & multiplicem tertiae
12. cum multiplici quartzg. &
video non tantim multiplicem
fecunde deficere 3 multiplici.
primz , fed multiplicem quartz
deficere 3 multiplici tertiz,

12 12 18 18
4 2 6 3
A B CD.

Deinde iterum gquemultiplico
A. & C, puta per ternarium: {i-
- militer quemultiplico B. & D.
puta per fenarium (eadem cft ratio
de quocunc}ue numero per quem
zquemultiplices ) tum video
multiplicem primz zqualem
efle multiplici tgcundsz: & mul-

Lo tipli-
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tiplicem tertiz multiplici quar-
tz. :

8 1612 24

4 2 6°3
A B CD.

Tertio 2quemultiplico A. &.
C. puta per binarium, 2quemul-
tiplico etiam B. & D. puta per
o¢tonarium & adverto multipli-
cem prime 8. deficere 3 multi-

plici fecundz 16. & multiplicem

tertiz 12, 3 multiplici quartz 24.
& quia qualitercunque zquemul-
tiplicem illas quantitates , fem- -
per fe habet multiplex primz ad
multiplicem fecundz , ut {e habet
multiplex tertiz ad multiplicem
quartz , id eft fimul deficiunt
vel excedunt vel funt zquales,
propterea concludo efle quatuor

-illas quantitates proportionales &

earum primam 1n eadem ratione
éfle ad fecundam in quaeft tertia
ad quartam. -
16’

I
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16 15 24 25§
4 3 6 5
A B C D.

Alterum exemplum. Propo-
- nantur aliz quatuwor ABC D.
1°. zquemultiplico A.& C, pita
per quaternarium. 2°. zquemul-
tiplico B. & D. puta per quina-
- rum. 3° Video multiplicem
primz 16. fuperare multiplicém

fecundz - 15. multiplicem verd

“tertiz 24. {operari d multiplici’
quartz 2§. quare concludo duas

- quantitates non effe in eadem ra-
tione, quia fi effent in eadem ra-

tione, quadruplum tertiz fupera-

ret quadruplum 4=. Sicut qua-

druplum primz , fuperat quadru-

plumfecundz. Id enim feride-

bet qualifcunque fit multiplicatio,

Quare licet duplum prima fupe-

ret duplum fecundz , & fimiliter

duplum tertiz fiperet duplum

quar-
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quartz. Tamennon poteft inde
colligi quod fint proportionales ;
quiaut fint proportionales opor-
tet ita fieri faGta quavis multipli-

~ catione,

SCHORIUM.
Hzc funt quz ad verba &

fenfum Euclidis nunc oc-
currunt, Quod ad rem ipfam,
nunquam judicavi definitionem
illam pofle infervire tyronibus :
cum tradatur per obfcurius, Sic
itaque illam aliter enuncio. Qua-
tuor quantitates dicuntur effe pro-
portionales , cum prima eodem
modo continet fecundam 5 vel con-
tinetur & fecunda s quo tertia conti-
net quartam vel continetur A quar-
ta. Nam quatuor quantitates effe
proportionales, eft pritnam itafe
habere ad fecundam, ficut tertia
fe habet ad quartam « hoc autem
aliud nihil eﬁ, quam primamita
effe majorem vel minorem fe-
cun~




206 ELeM. EucrLiD1s -

cunda , ficut’tertia major eft vel
minor quarta. Si autem res ita fe
habet, prima ecdem modo con-
tinebit fecundam, vel a fecunda

“continebitur, quo tertia contine-
bit quartam vel d quarta contine- -

bitur. Igitur quatuor quantitates
dicuntur proportionales , cum
prima eodem modo continet fe-
cundam, vel continetur i fecun-
da, quo tertia continet quartam
vel continetura quarta

‘Nota hanc definitionem con-

venjre tum quantitatibus rationa-
libus, tum irrationalibus. Super-
cft tantum - explicandus ille mo-
dus continentiz vel contentionis
ui dicitur idem. Ille autem mo-
gus dicitur idem dupliciter;primo
‘cum prima quantitas continet fe-
cundam aut continetur A fecunda
toties exate, quoties tertia con-
tinet quartam, aut continetur i
?uarta exalte , ita ut nulla pars
uperfit v. g. linea duorum pedum
toties
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toties continet lineam unius pe-
dis, quoties linea 6. pedum con-
tinet lineam 3. peduin. Simili-

terque linca unius pedis toties

continetur in linca duorum pe-

- dum, quotics linea 3. pedum con-

tinetur inlinca 6. pedum. Et pro-
indc 4. illz linex dicuntur pro- °
portionales.

Secundo, ille modus continen-
tiz vel contentionis dicitur idem
cum prima fecundam , & tertia
quartam 2que continet ; & prz-
terea candem partem , vel ealdem
partes ; vel cum prima, cum tali
{ui parte aut talibus partibus con-
tinetur in fecunda, quoties tertia
cum eadem,, aut talibus partibus
continetur in quarta. Utlinea 1o,
pedum continet toties lineam 3,
pedum & talem infuper ejus par-
tem , quoties lineam 6. pedun
qualemve ejus partem continet

Iinea 20. pedum. Nam linea ro.

continet ter lincam trium pedum
S 2 & in-
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- & infuper trientem ipfius terna-
rii, ficut linea 20. pedum conti~
nét ter 6. & infuper- trientem
ipfius fenarii, Similiter linea 12.
pedum toties continet lineam 5.
pedum & tales ejus partes, quo-.
ties lineam 10. pedum qualefve
ejus partes continet linea 24.
Rurfus linea 3. pedum cum tali
fui parte continetur in linea 10.

- pedum ficut linea 6. pedum cum
tali fui parte continetur in Ji-
nea 20. pedum. Similiter linea 5.
pedum cum’ talibus fui - partibus
continetur in linea 12. pedum,
ficut linea 10, pedum cum talibus
fui partibus contineturin linea 24.

- pedum, ‘ o

- 7. Eandem autem haben-
tem ratiomem quantitates ,
" vocentur proportionales.

Nam quaz habent eandem ra-
tionem, habent rationum fi-
. mili-
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militudinem feu proportionem,
Quod fi proportio non interrum-
pitur , dicitur continya propor- -
tio, qualis eft in his mumeris 4. 8.-
16. 32. qui propterea dicuntur °
continue proportionales : fecus -
autem dicuntur tantum propor-

tionalesut 4. 2.6. 3.

8.. Cum vero wquemulti-
plicium , multiplex prime ,
excefferit multiplicem fe-
cunde : at multiplex tertie ,

- non excefferst multiplicem

quarte : tunc prima ad fe-
cundam , majorem rationens
habere dicetur, quam tertia,
ad quartam.
16, 15. 24 '25.‘
\ 4. 3. 6. §.
A B C D
SCHOLIUM
1 potius ut in fcholio ad de-
¥V finitionem 6. @ contrasio
‘ S 3 tunc -
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tunc primaad fecundam majorem
rationem habet quam tertia ad
. quartam cum primum antecen-
dens magis continet fuum confe-
- quens quam alterum antecendens

- {uum confequens, & contra.

9. Proportio vero intri-
bus ad minimum termins

-~ confiftit.

e Cum proportio fit rationum
' fimilitudo ¢ ratio autem fit
duarum magnitudinum ejufdem
generis comparatio, duarum una
dicitur antecedens , alia confe-
quens : in proportione, ad mini-
mum duo requiruntur - antece-

- dentia, & duo confequentia: quia
~ tamen medius terminus poteft
efle confequens primz & antece-
dens fecundz rationis , proptere
proportio poteft effe in tribus ter-
“minis , nimirum qu continuaeft
ut 16. 8. 4.que vero non eft con-

- o tinua,
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tinua, poftulat quator terminos
utié. 4.12.3.

10. Cum autemtres quan-
titates proportionales fue-
rint: prima adtertiam dici-
tur duplicatam habere ratio-
nem y eam quam habet ad fe-
cundam. At cum quatuor
quantitates continue proper-
tionales fuerint : prima ad

quartam dicitur triplicatam

habere rationem., eam quam
habet ad fecundam : & fem-
per deinceps uno amplus
quandin proportio extiterit.,
D ifferunt ratio .dupl(a &ratio
duplicata, itemquem ratio

tripla, & ratio triplicata, utifta
oftendunt exempla.
‘ 64. 16. 4. 1.
' fA' B- C.' Do

- 84 Pii-
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Primum fint quatuor quanti-
tates A.B. C.D. continue pro-
portionales , nulla ex ipfis erit |
ratio dupla vel tripla, & erit ni-

~hilominus inipfis unaratio dupli-
cata & una triplicata: quia ratio
primz ad fecundam erit ‘inter
rimam & tertiam duplicata, |
rit porrd illa ratio prima adfe- |
cundam quadrupla, Quartz ad
teftiam'quadrupfa duplicata , id
" eft. quater quadrupla feu fexde-
cupla. Prim# ad quartam qua-
drupla triplicata , id eft quater
,?uatcr quadrupla , id eft quater
exdecupla , 1d eft, fexagequa-
drupla, o o
Secundum. * Sint quantitates
- . 1. 2. 4 & . )
quataor E. F. G, H. continue
proportionales , erit prima fub-
dupla fecundz. Secunda-tertiz.

Tertiaquartz : Erit tamen ratio

. prime ad tertiam dupla rationis .
- quam habet prima ad fecundam. -
. Eric -
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Erit item ratio primz ad quar-
tam, tripla rationis quam habet
prima ad fecundam, nec tamen
erit prima dupla tertiz , fed ejus
fubquadrupla: nec primaeft tripla
quartz, fub ejusfubo&upla, =~

-Uno verbo difcrimen aperio,
Inter duas quantitates non dici=_
tur effe ratio dupla nifi una pre-
cife bis alteram contineat: dici-
tur autem effe ratio duplicata,
quamcunque habeant inzquali-
tatem , modo bis e€a repetatue
comparatio quz eft inter primum
& fecundum terminum : & tripli-
cata, fitertio eadem inftituatur,

11. Homolog 2 quantita-
tes dicuntur cﬁ anteceden-

‘tes quidem antecedentibus ,

confequentes vero confequen-
ibus.
A . 1. 4. 9. 32,
i proportionales funt ABCD.
& ut prima ad-fecundam , ita
. . tertia
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tertia ad quartam : homologe

. dicenter prima & tertia inter {e,

fecunda item & quarta inter fe,
quia eafdem vices ‘gerunt prima
& tertia, & fimiliter fecunda &

quarta. .

Sequuntur mods argumentandi in
proportiosibus, qus inferius fus locis
demonflrabuntur. -

12. Alterna ratio, eff
[fumptio antecedentis ad on-
tecedentem , & confequentsa
ad confequent em.

uia Geometrz quinque di-
Q verfas conchufiones colli-
gunt €x una quatuor quantit.at'um
proportions , propterea quinque
modos illarum  conclufionum

. nunc definit Euclides, Primaeft.

'alterna, hoc eft permatata ratio,
feu permutando quantitates &

. comparando ipfas antecedentes

inter
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inter fe , & ipfas\con{éqlie’ntos
inter fe,

9. 3. ‘6. 2.
- A. B. C D.

Futa ex co quod proportionales
unt ABCD., eftque ut A. ad
B. ita C. ad D. inferam ergo
permutando ut A, ad C. ita B,
adD. :
13. Inver(a ratio , eff
Jumptio confequentis inflar
antecedentis ad anteceden-
¢em velut confeqientem.

. ecunda fpecies feu modus ar-
gumentandi dicitur inverfa
gatio, quando confequens inftar

. antecedentis fumitur , inverten-

do {cilicet terminos proportio-
nis , & ad antecedens velut ad
confequens comparatur. Nam
) 9 3 .6 2 -
quiaeftut A, adB. itaC, ad C,
Ergo
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- Ergo invertendo inferam ut

3 9 2 6
B.ad A. itaD.ad C.

 14. Compofitio ratio-
nis s eft [umptio anteceden-
tis cum comfequente , velut
wnins ad ipfum confequen-
tem.

) T ertia fpecies dicitur com-
‘pofitio rationis cum ante-

cedens fimul- cum confequente

inftar unius fumitur , & ad confe-

quens comparatur. Sic, Quiaeft
9, 3 6 . 3
ut A, ad B. ita C, ad C. ergo

o 12 3
componendo erit, ut AB, ad B.
.8 2 R
itaCD.adD. -
" 15. Divifio rationis eff
Sumptio exceffus , quo com-

Jequentem [fuperat antece-
- dens,
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dens , ad zpﬁmz cwg/c"qum-
tem

Hoc eft compar:mo differen-
tiz terminorum cum alteru-
tro 1pforum. '

9 3 6 s
Ut quia eft ut A. ad B. itaC.ad D.
erit dividendo ut 6. ad 3. itag.ad 2.
velut6.ad g 1ta 4.2d 6.

16. Converfio rationis, eff

- fumptio antecedentis ad ex-
-ceffum 5 quo fuperat anteces .

dens ipfum conféquens.

Hoc eft, comparatio unius

termini cum differentia ter-
minorum,

. R 3. 6 e
ut quia et ut A. ad B: ita C, ad D
Erit convertendo rationem.
ut 9.ad 6 ita6.ad 4.
velut 3.ad 6. itaz.ad 4. -
Unde vides quod converfio eff .
dxvzf onis inverfio.

T 17 Ex

\
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- 17. Ex equalitateratio
eftyfi plures duabus fint quan-
- titates , & bis alie multitu-
- dine pares, que bine fuman-
tur in eadem ratione : cum
Ut in primis magnitudinibus
prima ad wltimam , fic & in
Secundis  magnitudinibus ,
prima ad wltimam fé ha-
- beat."Vel.

' Sumptio extremorum, per fub-
duttionem mediorum. Ut fi
fint plures magitudines,

12 - 4
A B C

Et aliz totidem.
‘ 6 ' 2

D E ¥ bine&

binz in eadem ratione hoc eft ut
- 12

Ajad
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12 6
- A.ad B. quidpiam. ita D. adE.

quidpiam, & ut B. ad C. ita. E.ad
E. erit ex zquo ut in prioribus

12 4 -
A. ad ultimam C. ita in pofte-

6 2
rioribus D. ad F. Nullum nu-
merum oportet opponere ipfis B,
& E. quia hic non agitur deipfo, .
fed in fequentibus, Continet au-
tem zqualitas rationis duos mo-
dos argumentandi ex proportione -
plurium, quam quatuor quantita-
tum: hos duz fequentes definitio~

‘nes explicant.

18. Ordinata proportie
eft s cum fuerit quemadmo-

. dum antecedens ad confe-
quentem , ita antecedens ad
‘confequentem : fuerit etiam

ut confequens ad aliud quid-
piam, ita confequens ad a-
liud quidpiam. :

. F 2 Dici-

- .
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Dicituf ordinata propartio,
A7 qua daz partes proportia-
niseandem fervant fuarum ratio-
num ordinem. '

et

‘12 6 . 4

A B C
6 3 2
D E F

-« Exemplum, efto utrufc}ue par-

‘tis primaratio eft dupla, fecunda

zatio eft fefquialtera, Concludi-

tur quod ut eft A ad C. ita cht
6
D, ad‘lg.

19. Perturbata autem
proportio eft s cum tribus po-
fitis magnitudinibus,C> aliis
que fint bis multitudine pa-
T6S: UL in primis quidem ma-
gritudinibus [e habet ante-
SR cedens

-
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cedens ad confequentem : ita
in_fecundis magnitudinibus
antecedens ad confequentem:
Ut awtem in primis magnitu-
dinibus confequens adalind
quidpiam : fic in fecundis
magnitudinibus  quidpiam
ad antecedentem.

oc cft, cum ut in primis,
H prima fe haber ad fecun-
dam, ita in fecundis fecunda ad
tertiamg &.ut in primis fecunda ad

tertiam , itainfecundis, prima fc
habet ad fecundam, dicitur hec

proportio perturbata , quia una
‘ptOportionis pars non fervat or-

dinem rationum alterius partis,
Exemplumefto.

LYo » 3
'Qm¢ W o
Wiy Oh
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In prima propofitionis parte, ra~
tiodupla pracedit fefquialteram,
Infecunda partefequitur,
Concluditur tamen perinde at-
que in proportione ordinata.

Quod ut eft '
12 4
A ad C
Siceft 6 2
D ad F
- Axiomg ex Tacqueto.

L

Datis tribus quantitatibus dabilis

eft quarta ad quamtertia talem ra-
tionem habet 5 qualem prima ad fe-
" - eunddshoc eff, quoties prima continet
vel continetura [ecunda o totiester-
tiacontinet el continetur 4 quarta,

NOTA.,

Cum perplurim? hujuslibri propofi-
tiorfes tamquam axiomata haberi pof~
funt, {ubinde fimpliciter nulla adhbita
demontftratione declarabeo.

Acutiffimi Tacqueti Methodus lau-
.danda, {cd ne in totum vidcar difcedere
a Fournier ordinem propolitionum pro-
fequar. - -PRO-
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PROPOSITIO L

3. 1.3. 1. Si fint quotcunque ts, ¢
A. E. C. F.magnitudines quotcsin-

6. 2. que magnitudinum -

G.H. qualium numero , fin-
gile fingularum equemultiplices
quam multiplex et unius una ma-
gritudo s tam miltiplices evunt &
omnes omnium. '

.

d eft quia 3 @quemultiplices, 4,
funt A.ad E.& C.ad F. SiA, 2.5
&C. jungantur in G. fimiliterque
E.&F. in H, quam multiplex erit
- A.ipfius E, & C. ipfius F. tam
multiplex erit G. ipfius H.
. Prob. Quia tam G. quamH.
&quali numero partium continen- -
tiumac contentarum augentur,

T 4 PRO-
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PROPOSITIO IIL
6 3 4 z SiprimaA,fecunde
A.B.C.D. B.equé fueritmalti-
9 6 15 10 plexsatque tertia C.
E.F.G.H. quarte D. fuerit au-
tem & quinta E, fecunde B. equé
multiplex, atque fexta F. quarte D,
erit & compofita prima. cum quinta
E.nempe G. fecunde B, equemul-
tiplexy atquetertia C, cum fexta F.
nempe H. quarte D,

rob, ex hypothefi fecunda B.

& quarta D.pari numero con-

|

tinentur in fuis multiplicibuSA.&’ -

.C.nempe bis, Similiterque eadem

§ :f'ecu,nda B.& quarta D.parinume-

rocontinentur in fuis aliis multi-
plicibus E. & F. nempeter. Ergo

_ per precedentem , continebuntur
~ etiam pari numero in multiplici-’

bus colle&is, hoc eft ficompo-
nantur A.& E., ut fiat G.imiliter-
Eue F.& G.ut fiat H. quemadino-

um G. 15. continet%. 3. quin-

«quies. Ita H, 1o continebit D.2.

quinquies. . PRO-
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PROPOSITIO II1,

4 263 Sifitprima A, fecun- z, ;, '
"ABCD de B. equémultiplex,

8 12 atque tertia C. quarte

"E F D. fumantur autem ¢-
‘quemultiplices E. & F. prime A,

& tertie C: erit- ex equo (umpta~
THm , staque stviufque equemule.
tiplex , alteraquidem E. fecunde,
B. altera autem F. quarte D.

Prob. Ponuntur B, & D. z-
qualiter contineri in fingulis

A. & C. ergo zqualiter 2 conti- ¢, ¢,

nentur etiam in iifdem pari nume-
romultiplicatisin E. & F.

~

PRO-
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PROPOSITIO IV.

4263 SiprimaA.adfecun -
ABCD damB. eandem babue-

8 6129 ritrationem actertia ad
EF GH quartam: etiam aqui-
multiplices prime E. & tertie G,
ad equemaltiplices fecunde F. &

"quarta H, juxta quamvis multipli-

cationem eandem habebunt vatio-
sem ﬁ prout inter [ refpondent »
[umpta fuerint.

Poﬁta & explicata fuperius 3
nobis -definitione 6. hanc
poprofitionem fic breviter. per-

' ﬁrfngo.

" Ratio patet prafertim ex {cho-
lio 6. def. utique idem eft quatuor

~ quantitates in eadem effe ratione

& earum zquimultiplicia veluna
deficere vel una excedere vel una
Qﬁuah’a efle, quemadimodum idem
elt & vel conferre fingulas B, &

D.ad
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D. ad fingulas A. & C. atque B,
& D. zqualiter multiplicatas ad
A.& C. pariinter fe numero mul-
tiplicatas,

Corollarium,

Hinc etiam patet veritas ra-
tionis converfz, Nam fi A,
eft ita majus ipfo B. ficur C,
ipfo D. eft evidens B. ita minus
fore ipfo A. fient D. ipfo C,
minus eft. Nec minus foret
evidens fi A. & C. fumpta ef~ .
fent zqualia , eut minora ipfis
B. & D.

PRO-
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PROPOSITIO V.

m.4 E 4 F 2 Si magnitudo A.
. C 8 D 4 magnitudinis B. ita
A 12 B 6 maultiplex fuerit : ut
_ ablata C, ablate D. etiam reliqua
- E.relique F. itamultiplex erit ; ut
tota A. totius B,

“Y)atet. Sit enim A, duplum
P ipfius B. & pars ablata C, du-
pla fimiliter partis ablatz D. er-
o firefidua E. non eft duplex re-
iduz F. omnes partes totius B,
non continentur in omnibus par-
tibus-toties A. ficut totumin to-
to. Eft'ergo refidua refiduz ita
multiplex , ut totatotius

PRO-
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PROPOSITIO VI,

G:2H3G8H12 Sidienyg.
EwFi15E 4 F 6 magnitu-
A12B 18A12B 18 dines A,
C:2D3C:D 3 &Bdus
r4m magnitudinum C. & D. fint
equemultiplices: & detralte que-

dam EF. fint earundem CD., eque-
maultiplices. Relique G H. iifdem
CD. «ut aquales funt aut aque-
multiplices. ‘

Prob. C. & D.intotis A. & B.

& in eotum aliquibus parti-

bus affumptis E. & F. zqualiter
continentur ex hypothefi: 3 ergo, .,
@qualiter etiam continebuntur 1n

. reliquis G, & H. Ergo relique
eju&em s aut zqualcs (%mt aut -

quemultiplices,

-V PRQJ
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PROPOSITIO VII.
A A ZEqulesA.&A.

‘12 B 12 adeandem C. ean-

4~ dem habent ratio-
nem : & eadem C. ad equales
A.&A. . '

Puri(ﬁmum eft axioma & per-

X clare patet ex fcholio def, 3.

" collato cum axiom. 1. lib, 1.

&l g— ratio eft zqualis oft ra-

B.

PRO-
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"PROPOSITIO VIII,

16 8 5 Imequalizxm magnrtudt— 7.8,
A BC nem A.B. major A.ad

6 4 8 eandem C. majoremya
_tionem habet, quam minor B: Et
eadem C, ad minorem B. majorem
babet rationem 5 quam ad majo-

remn A.

rob. 18 pars, Si A. cﬂ'et gqua-

lisB, vel i A, & B, zquahtc:
continerent C, eandem rationem
haberent 3 ad C. & C. eandem a6
ad A. & B. pér pracedentem: fed 27
major ponitur A. hoc eft pluries
continere G. ergo per definitio-
nem 8. A. ma;orcm habet ratio-
nem ad C, Prob. 2. Et qu:aC
pluries continetur ab A. quama
B. minorem habebit ad A. ratio-
nem quam ad B. per 8. def.

.

v Vo PRo~
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- PROPOSITIO IX.

A B C - Q42 A.gB.ad eandem
15 15 4 C. candem habent va-
tionem 5 aquales funt inter fe, &
adqnas AB. eadem C. eandem ha-
bet rationem s he quoque A B, «-
quales funt inter fe.

Si enim dicas A, efle majus
J) quam B. 2 ergo major erit ra-
tio majoris A. ad eandem C.
quim minoris B, ad eandem C.
Item major ratio ipfius C. ad B.
quam ad A. quod eft contrahy-
pothefim, s

PRO-
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 PROPOSITILO X,

X6 8 4  Earam magnitudinum 1. 1.
A BC AB. que adeandem C,
babent rationem : que A. rationem
majorem habet 5 bac major eft : ad

quam autem B, cadem C. majorem

. vationem habet y hac B. minor eft.

Cienim B. effet zqualis aut

AJ majorquam A. 3haberent'A.a 7. 5.
& B. ecandem rationemad C. vel

B. bhaberet majorem , quodefts 1. 5
contra hypothefim, Item fi C,
habet majorem rationem ad A.
quam ad B. minoreft A. quam
B.vel utrumque, quod dixi, fe-
- quatur abfurdum. Hzc conver-

tit 8.

V3 PRO-
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PROPOSITIO XI. _

hinA 9E 6 C12  Qua cidem
B G6F 4D 8 funteedemra-
tiones 5 Cy tnter fe faws cadem,
T ¥z propofitio nulla videtur
H ex premiffis indigere ex-
plicatione: nimirum fi A B, ra-
tio fit 2qualis rationi EF. ei-
demque E E. zquatis C D, erit
quoque A B. ratio aqualis ra-
tio:(ii CD. per 1. axioma lib. 1.

_ PRO-
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PROPOSITIO XIL . -

4 2 6 3 - Sifintquotcangue ma- g1, 1z,

A B CD gnitudines proportions-
"105 les ABCD quemad-

E.F  modum (e babuerit una
antecedentium A, ad unam confe-
quentium B. ita omnes antecedentes

- E. ad omnes confequentes F.

uod prop. 1. de proportione

multiplici demonftratur, hic
deomni propottione etiam itra-
tional oftenditur per eandem pri-
mam & defin. 6, fi fumanturan-
tecedentium & confequentium
zquemultiplices. Ratio autem
generalis eft, quia A. & B. -
quali numero partium tam conti-
nentium quam contentarum au-
genturin E. & F. adeoque quo-

_ ties A, vel C, continet B. vel D,

toties continebit E. ipfum F+

V4  PRO-
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PROPOSITIO XIIL

ABCDEF SiprimaA.adfe-
6 43 24 3 cundamB. candem
babuerit rationem » quam tema C.
ad quartam D. tertia vero ad

_quartam ma]orem habuerit ratio-

nem , quam quinta E. ad fextam
E. prima quoque A. ad fecundam

B. majorem rationem babebit guam

- quinta E. ad fextam F,

. es per fe ex 3.‘def. clara; uti-

. . A
queratio B.-hoc eft i ex

hypot. major eft ratione lg
Q.ED. )

PRO-



LiBER QuINTUS, 237
PROPOSITIOVIX.

23812 Siprima A adfe-q, ¢,
9 9 9 9 cundamB. eandem ha-

128 6 4 buerit rationem, qtam .
A B CD tertia C, 4d quartam
D. prima vero A. quam tertia C,
major fuerit 5 erit & fecunda B.

_major quam quarta D, Quod fi

prima A. fuerit equalis tertie C.
erit & fecunda B. aqualisquarteD.
Si yero minor s & minoy erit,

' Sit A. major quam C. ergos &5

s jatio A. ad B. hoc eft C.
ad B, major erit ratione C, ad B,
adeoque per 10, hujus B. major
erit D, idem concludam fi A,
&qualis fuerit vel minor quam C,
Q.E.D. .

PRO-
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PROPOSITIO XV.

7 15.C 25 D 35 Partes AB.cum
- A B 7 pariter multiplici-
bus C & D. in eadem [unt vatione

fi prous fibi mutuo refpondent 5 it

- [tmantur.

SI&A . pars ipfius C. & B. ipfius
D. continet C, toties A. quo-
ties D. continet ipfam B, Quia
ergo ut una antecedentium > A.
ad unam confequentium B, ita *
@ 12. 5. omnes antecedentes C. ad cmnes

confequentes D, Ergo ut C.ad -

P.itaA.adB.

PRO-
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PROPOSITIO XVI.

A.8B10E4-~
C. 4D 5 F g

Si quatuor magnitudines ABCD. 1. 16,

proportionales fuerint & vicifiim
proportionales erunt.

HOc eft, fifitA. a.d C. ficut

B.ad D. erit permutando vt
A.adB.itaC. ad D.

Prob, Supponamus enim A.
continere C, bis, ficut continet
B. ipfum D. [ dividamus A.
& B. bifariam s erit E, zqualis C.
&F. zqualis D. fed utE. ad F.

fic dupla A.ad B. per 12. Ergo

ut dupla A. ad duplam B. fic C.
@qualis ipfi E. ad D, zqualem
ipfi F Q.E.D.

PRO-
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Th. 17

PROPOSITIO XVII.

Ci12 E 6 Sicompe-
A 16 B 8 fite magni-
- D 4 F 2 tudines,
proportionales fuerint , he quoque
divife proportionales erunt.

oc-eﬁ A. compofitum ex
| C.&D.itaB.ex E.& F.fit-’
queut A, 16, ad fui partem D. 4.

“ 1taB. 8, adF, 2, enit & ut C.12.

adD.4.itaE. 6.ad F, 2.

1d probant Theon & alii per ¢-
que multiplices. Dibualdus quod
alids fequeretur partem cfle z-
qualem toti. Breviter A. & B.
ponuntur proportionales & ergo

“fimili ratione continent par-

tes D;&F. puta quater : ergofi
exdem ¢ fuis fingulis totis aufe-
‘rantur, fimiliter in refiduis C. F.
continebuntur : erit ergo ut C,

adD. itaE.adF.

PRO-
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PROPOSITIO XVIIL

Ci1z E 6 Sidivifeq, s
A 16 B 8 magnitudi-
" D 4 F 2ne fim
proporlionales , he queque compofite
proportionales erunt.

itut D: ad C. ita F. ad E. -
Erit& A. ad D.ut B. ad F.

-~ Prob. Ex hypothefi partes C. ‘

E. {imili ratione continent partes
D. F. ergo fi he illis addantur, -
tota A. B. adhuc funili ratione
continebunt fuas partes D, F,

NOT A
" Hazc propofitio & pracedens

cujus eft converfum, eodem jure-
inter axiomata quo 2.3.& axioma .
lib. 1. recenferi poflet.

ST X - PRO-
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PROPOSITIO XIX.

thye. . D 4 F 2 Siquem-
- A 16 B 8 admedum
. C 16 E 6 tnum A.
ad totum B. ita ablatem D. {eba-
buerit ad ablatum F. & reliquam
C. ad reliquum E. ut totum A. ad

B. fe bubebir. ‘

1) rob. A. B. D. F. ponmantur
a16.s. proportionales ; et 2
bry.g. 0t B.ad F.#ta A. ad D. Frgod
eritut F.ad E.ita D. ad C. Eszge
w F.ad D. ita E. ad C. hoc eft
ut tota A. ad totam B. cum pofita
fit A.adB.utD.adF. '
Brevius quia aliter omnes par-
tes effent majores omnibus parti-
bus , quam totum toto, Idem
Fere con quinta. :

~ PRO-
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.PROPOSITIO XX.
12 9 6  Sifinttresmagnitudines

A BC ABC. ¢ alie DER.T# %
8 8 4 ipfis equalesnumero, que’

D E F bine & in eadem ratione
fumanur (hoceftur A. ad B. ita
D.ad E. & ut B. 2dC. itaE.
adF. ) Ex equo antem prima A.
quam tertia C. major fuerit, erit &
guarts D, quim fexta F. major.
Queodfiprima tertie aqnalis fuerit,
erit & quarta aqualis fexte 5 finilla

mminor s bac quoque minor erit.

Prob. Sit major A.quam B, *

ergo major erit ratio ipfius A. a8. 5.

ad B, quam C. ad -B. fed ratio A.-
ad B. zqualis elt rationiD.ad E.
ergoetiam D. ad E. ratiomajor -
eftquamB.ad C.hoceft E.ad F.
quare D, major erit F. per1o. 5.
Haud fecus concludam fi A, ipht
€. ¢qualis ponatur aut minor. In-
terpretes idem probant de quot-
cunque magnitudinibus, non de
tribus tantum. -
X3  PRO-
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PROPOSITIO XXI.

o 18 12 4 Sifint tres magnitudi-
To. 21,

A B C ABC, ¢ ipfisequales
27 9 6 numero DEF. que bine

D K F &in eadem rasione fu--

mantur 5 fueritque perturbata ea-
rum proportio (hoceftut A,ad B.
ficE.ad F.&ut B. ad C. ficD.
ad E) Ex equo autem prima A.
quamtertia C. major fuerit : crit

& quartaD . quam fexta F. major,

 'Quod fi prima teriie fuerit equalis »

erit & quarta aqualis fexte, [inilla
miner 5 hac quoque miner erit.

P rob. Sit A. major-quam C.
ergo per 8. A. ad B. majorem
‘rationem habebit quam C. ad B,
fed ratio A. ad B. zqualis eft ra-
tioni E.ad F. ergo etiamratio E,
ad F, major erit ratione B. ad C.

* hoceft D. ad E. adeoque per

10. 5. F. minor erit:quam D.

Idem oftendetur fi A. minor vel |

@qualis fuerit D,
. . PRO-

\

|
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_PROPOSITIC XXII,

12 g 6 86 4  Si fuerintyy o,
A B C D E F quotcunque
24 18121612 8 magnitadines
G H' I LMN ABC. ¢ a-
Iz« ipfis aqualesnumero DEF. que
bine in eadem ratione (umantur
(hoceftut A.ad B, itaD.ad E.
&utB.adC.itaE. adF.) ¢rex
aqualitate in eadem vatione erant.,
Hoc eft erit A, ad C. ficut D,
~ adF.

rob. Sumastur ipfarum A BC.
Psaqucmulti licia GHL. & ipfarum
DEF. zquetnultiplica, LMN. cum
fimplicia fint in eadem rationé A. ad
B.ut D. ad E. & B. ad C. utE. adF.
a erunt corum multiplicia G. ad Hoaig g
&H.adLutL.ad M. & M. ad. N.
Ergo fi quotvis magnitudines GHI.,
& aliztotidem L M N. binz fumantur
in eadem ratione quarum b primzb 20, 5
ultimam in utroque ordine fimul ex-
cedunt , 2quantur, vel deficiunt, ea-
rum fimpliceserunt in eadem ratione,
hoceft A.ad C.cutD.ad F. ¢ 6.

. D
X3 PRO-
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PROPOSITIO XXIIL

Th 23.18 12 4 Sifuerint tres magni-
" A B-C tudines ABC. alizque
27.9 6 ipfis aquales numero
D E F DEF. quebine in ea-
tione (umantur , fuerit autem per-
bata eademratio (hoc eft fit A,
adB.utE.ad F. &ut B. ad C.
itaD.ad E.) etiamex aqualitate
in eadém ratione erunt (hoc eft ut

A.ad C.itaD.ad F.)

a s Prob. 2 Si A excedit C. 2qna-
. turvel deficit; D.excedet F.
b 15. 5. -@quabitur, vel-deficiet. b Idem-
uc fiet in zquemultiplicibus.
< 17 % zoex ¢ zqualitate in 4 eadem
d6 ratione cft A, ad C. ita D.
Df.  adF. '

PRO-
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PROPOSITIO XXIV.

4 2 6 Siprima A, adfecun- g, 14
A B C damB.eandem habsie-
3 IO 1§ rit rationem , quam
D E F tertia C. ad quartam
14 21 D. habuerit autem &
- G H quintaE. ad fecundam
‘ B. eandem rasionem quam fexta F.
ad quartam D. Etiam G. compofita
prima cum quinta : ad fecundam B.
} . eandem habebit yationem, quam H.
ertia cum /'exm s adquartam D,

. Prob Ex hypothefi B. eft tahs

pars {ingularum A.& E.qu 1:_

| eftD. fingularum C, & F. Ergo

!t " 3erit quoque B. talis pars com-a18.5..
‘ pofitarum A, & E. in G. qualis

eft 1Pfarum C.&F. compoﬁta.—

rum i H,

X4 PRO-
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. PROPOSITIO XXV.

11 4 9 3
A B C D.
E. 3 F r

Th 25 Si quatwor magnitudines ABCD.
proportionales fuerit : maxima A.
& mimima D, reliquis duabas B C. .
majores eruns. b

: amfiab A, r2. demasC. 9.
remancbit E. 3. ktem.fi d
'B. 4. anferas D. 3. remanebit
F. 1. nunc quoniam eft A.adB.
fra €. ad D, erit quoque dividen-
do A,ad B. ita E. 3.({3. 1. fed A,
major eft C." ergo & E. major
erit F, ergo A, compofitaexC,
& E. plus D. major erit quam B.
compofitz ex C, & F, plus C,

QE.D.. :

- PRO-
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’ T
PROPOSITIQ XXVI..

84 5 3 Siprima A. ad fe-q, 26
A B CD cundam B. habuerit
mnajovem vationem quam tertia C,

“ad quartam D, habebit converten-
" do, fecunda B. adprimam A. mi-
uorem s quam quarta D, ad ter-

tiam C,

\ ch & rchquz oo propoﬁ-

tiones, cum non fint Fu-

clidis, eas non aliter demonftra-.
" bimius quam indicando propoﬁ—
tiones Euclidis in quibus virtute
continentur,

‘Hanc vero propofitionem 4.
& 10. hujus elementi continert,
patet manifefté.

"PRO-
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PROPOSITIO XXVII,

™28 4 5 3 SiprimaA. ad feeun-
A B CD dam B. babnevit majo-

vem rationem s quam tertis C. ad

" quartam D, babebit qnoque vicifiim
prima A. ad tertiam C. majorem
rasionem , quam fmmda B. ad
quartam D

Continetur prop. 16.

PROPOSITIO XX¥III.

1. 18.8 4 5 3 SiprimaA.adfecun-
AB CD dam B. babuerst ma-
E 12 F '8_joremrationem 5 quam
tertia C. ad quartam D. babebis
%uoqae compofita prima cam fecunda
.ad fecundam B, majorem ratio-
" mem o quam compofita tertia cum
- quartaF. ad quartam D.

Continetur prop. 18.

PRO-
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. PROPOSITIO XXIX.

8 4 5 3 Sicompofita E. prima gy, 1.
A BCD ourifecunda, ad fecnn-
E12F 8 dam B. majorems ha-
bucrit rationem quim compofita F.
tettia cum quarta ad quartim D,
babebit guoque dividendo, prima A,

4d fecundam B. majorem rationems

guam 1e1tia C. ad quartam D,

‘Continetur propofitione 17.
PROPOSITIO XXX.

8 4 5 3. SicompofitaE.prime y, 5.
A B CD cumfecunda, ad fecun-

E 12 F 8 damB. babuerit majo-

" vem rationem  quam compofita F.
tertia cum quarta s &l quartam D,
habebit per converfionem rationis
primacum fecunda E. ad primam

A. minorem rationem s quam tertis

cum quarta ¥, ad tertiam C.

Continetur prop. 19.
: ‘ PRO-
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PROPOSITIO XXXI.

6 8 4. 9 5 3.
A BC. D EF
Th 31 Sifint tresmagnitudines A B C,
& alie ipfis equales numero DEF.,
fitque major ratio prime priorum
A, ad fecundam B, quam prima po-
fleriorum D. ad fecundam E. Item
fecunde prioyum B. ad tertiam C.
major quam [ecunde pofieriorum E.
adtertiam F, erit quoque ex equa-
litate major vagiv prime priorum
A. adtertiam C. quam prime po-
~ - flerioram D. ad tertiam F.

_- Continetut prop. 20, & 22, -

PRO-
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OPOSITIO XXX”

PR
.16 8 5 S: fint tres magnuadl- Th. 32
A B C nes ABC. & alie ipfis

9 6 4 «quales numero DEF,

D E F fitque major ratio prime
priorum A. ad fecundam B. quam
fecunda pofteriorum E. ad tertiam

E. Item fecunds préorsim B. ad ter-

tiam C. quam prima pofieriorum

D. ad fecundam E. Erit quoque

ex aqualitate mijor vatio primae
priorum A, ad tertiam™C. quam pri-

me pofleriorum D. ad tertiam F.

Continetur prop. 21. & 23.

PROPOSITIO XXXIII,

12 6 Sifueritmajorratiototius oy 4.,
A B A.udrotum B. quam ablati
4 3 C. ad ablatum D. erit &
C D reliqui E. ad reliquum F:
8 3 major ratio, quam tomuA
E F adtotam B. -
Continetur propofitione 18,
Y PR o-
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PROPOSITIO XXXIV.
12 8 4. 6 5 3 Sifint quot- |
n .. ABC D E F cunque magni-
™ * tudines ABC. ¢ alie ipfis equales .
numero D EF. fitque major ratio
prime priorum A. ad primam pofle-
vierum D. quam [ecunde B. ad fe-
cundam E. & B. ad eundem E.
major, quam tersia C, adtertiam
F. & fic deinceps : habebunt omnes
priores fimul ABC., ad omnes pofte-
riores fimul DEF. majorem ratio--
nem quam omnes priores B C. re-
litaprima A. ad omnes pofleriores,
EF. relidta quoque prima D. mino-~
rem autem, quam prima priorum A.
ad primanm pafberiorum D. majorem
denique etiam quam ultima priorum
C. ad ultimasm pofteriorum F.

T ujus nullus ufus & facilis |
' demontftratio ex praceden-
tibus.
° N O°'T A
- Duidam inter celebriores numerant.
15.16.17.18.
. . ~ E u-
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EVCLIDIS

ELEMENTUM VL
DEFINITIONES%.'

- A N
/ \ 2
LNA
' 1. Similes figure retili-
nee funt , que & angulos
. fingulos [ingulis equales ha-
i bemt , atque etiam latera,

que circum angulos equales
Junt, proportionalia.

’

’Duas conditiones  requirit.y

1. ut anguli fint zquales

finguli fingulis, ut hic A.& D. B.

. &E. C.& F. z.ut latera circa |
~ aquales angulos fint proportio-
’ PR 2 nalia,
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nalia , hoc eft ita fe habeat B A.
ad AC.ut ED.ad DF. quodfi
harym altera defit, non dicentur
fimiles. Sic quadratum & altera
patte longius non funt fimiles
figurz, ~

Z

2. Reciproce autem fi-
gure funt 5 cum inutraque
ﬁgﬂrﬂ s antecedentes & con-

equentes rationum termins
Juerint.

Hoc patet maxime in paralle-

logrammis & triangulis :
nam fiqua ratione AB.eft a BG.

.

- 1n




"Liser SExtus. 257

in eadem fit BE. ad BC. erunt re-
~ ciprocz figure, nam in utroque
eft antecedens & confequens di-
verfarum ratfonum. -

A o B

3. Secundum extremam

& mediam rationem , refta
AB. feitaeffe dicitur , cum

ut tota AB.ad majus fegmen-

tum AC. ita majus AC.
ad minus CB. fe babue-

rit. '

b miram fui utilitatem, hec
proportio divina commu- ‘
- niter appellatur ; aft mirum quod
11. prop. lib, 2. hic inter defini-
tiones annumeratur , nilt velis
veritatem jam demonftratam hic
refumi. S

Y3 4..zﬂ-
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. A

D C B

4 Altitudo cujufiue fi-

 gure, efilinea perpendicu-
fan;r AD. avertice ad ba-
_fim dedutta.

Cum ut ait Ptol. -lib, de A-
_snal. ‘menfura cujulque rei
debeat effe ftata, merito Eu-
clides 3 perpendiculari altitu-
dinem petit cujufvis figurz :
fola enim perpendicularis eft
_ftatz & certe longitudinis :
hanc vero sltitudinem lib, 1.
vocavit effe in iifdem parallelis,

e

5. Ra-
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§. Ratio ex rationibus
compons dicitur 5 ciom ratio-
num quantitates , inter [é
multiplicate , aliquam effe-
rint rationem. ,

uod Euclides vocat quanti-
Qtates rationum, folent Geo-'
metrz vocare Denominatorem,
Numerus enim eft 3 quo petitur
nomen proportionis ; fic 4. eft
denominator rationis quadrupl :
3.triple. Ratio igitur eft ratio~
nibus componi dicitur , quando
harum denominatores feu quanti-
tates rationum inter fe multiplica-
tzaliquam aliam rationem fece-
rint. Sicex ratione dupla & tri-
pla componitur fextupla, qua eft
ratio ex rationibus : nam fex
componitur ex denominatore du-
ple 3. Inter fe enim multiplicati
faciunt 6. denominatorem ratio-
nis fextupla compofitz.

Y 4 PRO-
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‘PROPOSITIO I
75 1. G A D -

4

I B CE F L
“Triangula ABC, DEF. &
parallogramma CG. DF. quorum
aDef.4- 2 eadem fuerit altitudo G H. BF,
ita [¢ habent inter fe, ut bafes

BC.EF.

Y d eft, eaminter fe habent ratio-
nem quam bafes. Prob. Trian-
aDef.4. gula eju{dem altitudinis 2 poflunt

b ;6. 1inter parallelas conflitui: btunc

autem qua zqualem habebunt ba-
fim, erint zquali_a, qua majorem
i majora, qua minorem minora,
_e15. 5. Idemque c eftde zcluemultiplici—
bus. ql'irgo abfolute triangula fe

habent ut bafes, fimiliterque pa-
rallelogramma ; cum fint dupla

d34 1. 4 triangulorum,
. PRO-

|
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PROPOSITIO II.
a4 Siadtrian- ¢, 5.

g4i ABC.la-
tas unum CB.
paiallela du-
“catur ED, bee

proportionali-

ter  fecabit

B ipfiws  trian-

ghli larera AC, AB. Etfitrianguli
latera, proportionaliter feéla fint,
refta D E. per punita feitionis
duita s erit parallels ad reliquum
ipfisu trianguli lasws C B,

rob. Duis duabus re&is EB.DC.

a erunt triangula EDC. EDB. fiper ; 3, 4, .

eandem bafim ED. & inter eafdem
parallelas ED. CB. zqualia.b Ergo utbr.6."
AED.3dECD.ita AE. ad EC. ¢ (funt ¢ Defige
enimin eadem altitudine) & ut ADE.

-ad DBE.ita AD.ad DB dergoutAE.ad d 7. 5.

EC.ita AD.ad DB. 2.Ponanturjam la-
tera AC. AB. proportionaliter fe€tain E. -
& D. cum AED.ad DEC. eandem habe-

_atrationem, quamad EDB. (nam cftut

AE.ad EC.{fic AD.ad DB.cum tr‘ianEu-

Ia fint ejufdem altitudinis) eerunt DEC. . 94

EDB. zqualia, & quia.funtin eadem

bafi feruntinter parallelas. Q. E. 13. f39.5
: RO.
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PROPOSITIO III.

Si trianguli
ABC. angu-
lus A, bifa-
viam [ectus fit:
fecans  dutem
angulum reda
3 —cAD. fecet&r
baﬁm BC. ba-
fis fegmenta BD. D C, eandem
- . babebunt rationem , quam reliqua
triangulilatera BA, AC, & fi.
bafis fegmenta BD., D C. ean-
dem habeant vationem quam re-
liqua trianguli Iatera BA. AC.
- reta AD., que a vertice A. 4d
< fellionem D. producitur 5 bifa-
viam [ecat trianguli ipfius angu-
lum A

a3n1. Prob Ad pun&um B. 'a%a-
‘ tur BE. ipfi D A. parallela,
bl?d"cux C A. produ@a b occurrat in
}“9 '+.E. tunc erit EBA. ¢ aqualis
o X ~ alter-
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alterno BAD. & E. externo
D AC. ergocumanguliBAD.
C AD. zquales ponantur, erunt
anguli EB A, & E. zquales, &
re¢tz B A. AF, 4 zqules.d 6 1
Ergo cum in triangulo EB C.,
rectz D A, BE. parallele fint,
ut EA. hoc eft BA, ad AC.
©ita BD. ad DC. Sit rurfuse ;. 6.
ut BA, ad AC. fic BD. ad :
DC. ut. autem BD.ad,DC,
ita feft EA. ad AC. & Ergofl’]&
ut BA. ad AC. ita EA, ad®'" "
AC, hazqualesergo BA, EA.h gy
& ianguli ABE. & E. Cumig.xr.’
ergo A BE. alterno B AD.
@qualis fit & E. externo D A C,

" erunt anguli BAD. DAC,

zquales,

’

PRO-



~
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PROPOSITIO 1IV.
ZEquiangulo-
rum triangu-
lorum A CB.
DBE propor.
tionalia  funt
latera (hoceft
ut AC.ad CB.
itaDB.ad BE)
b _ qwl circa l‘
c - B ~ quALes anguios
E C &b & b
mologa funtiatera BA. ED. qua equali-
bus angulis C. ¢ B. fubtenduntur.

gy rob. Sic in direStum ftatue re@as

CB. BE. utangulusextern. DBE.

interno C. fitzqualis: tunc DB.&

AC.acrunt parallellz: fimiliterque ED.

BA.cumanguli E. & ABC. fint zquales.

Et quia anguli ACB. ABC. hocbefl

D EB. minores funt cduobus reétis, fi

a28.1. producantur ED.CA. convenient d puta

in F. ¢ Eritque DA. parallelogrammum.

b 29. r. Cumigitur in triangulo FCE. re¢t2 DB,

¢17. 1. FB. fint parallel®, feritut ED. ad DF.

d .£x. hocecft BA.ita EB.ad BC. Cumque BA.

11, EF. fintitem parallele, erit CB.ad BE.

€341 utCA.ad A F. hoceft BD. & ut AB.ad
£2.6. BE.itaED.Mbceft AB.ad DE.

SCHQLIUM.

s hinc vnlgo colligunsuy nota ersnt
Aermnonfirata prop. 8. cum annexo [cholio.

PRO-

|
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PROPOSITIO V.

A

G

Siduotriangula A B C. DEF.
latera AB. B C, proportionalia
ipfis DE. EF. habserint ; erunt ¢~
quiangula s eofdemque angulos,
DA. EB. FC. babcbunt equales,
quibws homologa latera fubtendun-
ur. '

rob. Superre@a EF. ad pun&tum
PE.aponatur angulus FEG. angulo g 55, 4,

B.2qualis& ad F. aliusipfi C. con- -
fequenter reliquus G. reliquo A. bee- b 34,4,
qualis, ﬁc&iue fianttriangula ABC. EFG.
®quiangula ; ergo GE. eritad EF. ut
AB.ad BC. hoceftex hypot: DE. ad EF.
cquare GE.zqualis erit DE. Simili ratio-
ne GF. zqualiseft DF. cumque latus
EF. utrique tmangulo commune eft
crunt triangula ABC. & DEF. per. 8. 1.
#quiangula &c. Q.E.D.

‘ - Z PRO<

7%. 3.
F

cov 5.
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. PROPOSITIO VI

%. 6. A »
B Po) -
8 duo triangula ABC.

_ DEF. unum babeant £qua-
~ lem angulum A. & D. &
‘ latera circa eum proportio-
nalia (ut BA.ad AC.ita
ED. ad DF.) erunt -
quiangula , angulofque ha-
bebunt equales E.B. C. F.
utbns homologa latera BA.
%‘.D. AC. DF. fubten-
duntur.

‘Prob. Ad reGam EF. an-
gulos FEG. EFG. fa

xqua-
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-zequales ipfis B. C. erit & G.
. =qualis A, quia ergo zquian-
gula funt ABC. GEF. 2erunta+6
ut AB.ad AC, ita GE. ad
G F. proportionalia : fed fint .
etiam proportionalia A B. AC.b
& DE. DF. b funt ergo late- ¢, .
ra DE.DF. iplis GE. GF.
aqualia. Cumque bafis EF, fit
communis , triangula DEF, .
EFG. ¢ zquiangula funt : 4.7
ergo etiam zquiangula ABC,
DEF, QED. -

T PRO- -
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‘PROPOSITIO VII,

E . F

Si duo triangulsa ABC. DEF.
sunum angslum A. uni angulo D. ¢~
qualem, circum antem alteros an-
gulos B.E. latera proportionalia
babeant (ut AB.ad BC, itaED.
ad EF.) reliquorum veroB. E. fi-
mul utrimque, aut minoyem aut non

 minorem vedto : equiangula evunt

triangula , & aquales babebunt an-

_ gulos ABC., DEF, circiiquos [unt

propertionalia latera.

Prob. Sit enim C, & F, minor
reGo, tunc fianguli ABC. &

- E.nonfunt zequales, {it AB C
~ major quam E. fiatque ipfi E

zqualis ABG. cumigitur angulus

azs.r A angulo D, ponatur zqualxs 2

erit
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erit& reliquus AGB. reliquoF.
2equalis, ideoque triangufa ABG.

D EF. zquiangula erunt. b Ergob 4. 6.
ut A B. ad BG. itaerit DE,ad
EF.{ed ut DE. ad FE. ita ponitur

A B. ad B C. adeoque ¢ zqualesc 9. 5.
BG. CB. & danguli BCG.y5...
BGC, zquales. Cum igitur an-
gulus C. fit re¢to minor erit &
BGC, minor reGto,& eideinceps
AGB. ¢ major reGo, Eft autemers.r

. oftenfus angulus A G B. angulo

F. zqualis ; Majorigitur eft reGto
angulus F. qui minor ponebatur.

Jam fit angulus B.& E. reo
- non minor probabitur ut priusre-
&as BG. & BC. effezquales, &
f confequenter angulos BG C.¢y.,,
B CG. efle zquales , & nonmi-
nores ducbus reQis, 8 quod abfur-g17. 1.
dum. Non ergo inzquales funt
anguli ACB. & F. fed zquales,
& confequenter reliqui anguli B.
& E.h zquales, quod erat pro-ny,,,,
bandum.

Z;  PRO-
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PROQPOSITIOVIIIL !

- s." A \

- ]

B D c ?

Siintriangulo reangulo BAC.

ab angulo re€lo A. in bafim B C.

perpendicularis A D. duita fir: |

. que ad perpendicularem triangulsa !

- ADC, BD A. tumtoti triangulo
BAC. tum ipfe ADC. BDA.
inter e funt fimilia,

Prob In man li ABC.

: DBA. anguhBAC ADB,

reQi funt & angulus B. com-

" az2.:.munis : ergo * reliqui ACB.

‘ B AD. zquales: ergo triangula

:’D'fABC DBA b {imilia, Non
aliter oftendetur AB C. fimile
ADC, & ADC. triangulo
BDA QE D.

cew -

Coroll, 1,
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Coroll. 1. Perpendicularis ab
angulore&o inbafim, eft media
Proportionalis inter duo bafis
egmenta. :

¢NamutBD.ad DA!itaDA. ¢4 6.
ad D C. quod eft rectam D A.
efle mediam proportionalem in-
ter bafis partes BD. D C.

Coroll, 2. Hinc etiam patet
utrumlibet laterum reGum am-
bientium ; medium proportio-
nale effe inter totam balim &
‘illud fegmentum bafis quod ei
lateri adjacet.

SCHOLIUM.

Ommes proportiones vefpecitn laterum
Jacillimo negotio confpici poterumt , modo
litere, qm’fm triangula infignita funt,
ordine aqualinm angulorum difponan.
t5r G ab utraque parte fimiliter confe-
vantur , unde etiam corollavia binc de-
Jumptapasent.

Z 4 PRO- -
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PROPOSITIO IX,

Adatare-
GaAB.im-
perara par-
téputa ter-
B tiam AG.,
A @G Bauferre.

rax. Ex A.ducaturre@a AF.

utcunque faciens angulum, &

ex AF. fumatur quvis pars, puta

AD. ac duz aliz addantur 2qua-

les DE. EF. jungatur FB. cui ex
D.parallela fiat DG. eritqueabla-

ta AG., pars tertia ipfius AB.

Prob. Intriangulo AFB. lateri:

BB. parallelaeft linea GD. 2 er-

a6 goeritut FD. ad DA.itaBG. ad

A, & b componendout FA. ad

618. . DA.itaBA. ad GA. Eftautem
AD. parstertiaipfius AF, Er- .
go AG. erit pars tertia ipfius AB.

- Q.E.F.

Prb. 1.

PRO-
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PROPOSITIO X.

Cc Datam re- Preb. 20
dam infe-
H ¢am AB.
fmiliter fe-
care,ut da-
ta  altera
A F 6% 8, AC.
fettafueritinD. & E.
‘Prax. Jungantur date linez in
A. conneGanturre&ta BC. &
ex D. & E.agantur DE;EG. ipfi
CB. parallelz, & fa&um eft quod
petitur, : ,
Prob. In triangulo ABC.dutt2
funt DF. EG.parallelz lateri BC.
sergout AD.ad DE, ita AF.adas6
FG: Proportionales ergo funt
partes AF.FG. partibus AD.DE.
Jam fi ducatur D H. parallelaipfi
AB. eritut DE. ad EC.ita DI.ad
IH. bhoceft FG.ad GB. quareb34- 1.
proportionales funt partes FG.
GB. partibus DE. EC. Q.E.D.
: 'SCHO-
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SCHOLIUM.

Ex bac & pracedente propofitione
\ facile conflat lineam quavis aper-
#urd circini in quotvis_partes divie
dere 5 cujus demonfirationem &
praxin appofita figura exhibes.

PRO-
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"PROPOSITIO XI.
c -

A . B D

- Datis duabus reitis AB. B C.
tertiam proportionalem invenire.

.Praxis. Duzbus datis fac an-

gulum ABC. reGum, item ad
AC. angulum reGum ACD. per
retam CD. occurrentem protra-
&z AB.inD. & faGum eft quod

petitur per coroll. 8. cum BC.

fit media proportionalis,
NOTA.

Idem demonftratur, ut infe-
quente, perlineas parallclas ; fu-

mendo tertiam  alterutri zqua- -

lem,

Prob. 3.

PRO-
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PROPOSITIO XII.

Ll T . Tribwsda-
\ tis redlis

D AB. BC..

’ AD.quar~

tam  pro-
portiora-

c B Alem DE,
~invenire.

YYrax. Ex datis,duas AB. BC.
in dire@um colloca, ex reli-
qua AD. & totali AC. fac angu-
lum DAC. jungereta BD, &
fac ipfi parallelam CE. quarta
DE. proportionaliserit,
Prob. CE. BD. funt paralle-
11.6. lz: 2 ergo ut fe habet AB. ad
' BC.ita AD. ad DF. ErgoDE,
quarta eft proportionalis, -

NOTA.

_ Xdem conftat ex 35. prop.

lib.;. - v
T PRO-
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PROPOSITIO XIII.

Datisdun-Pr- g
bus : redtis -
AB. BC.

E B  Cinvenire.

A
Prax. Colloca in dire@um AB,

B C. {uper AC, duc femicir-
culum AD C, In B. excita per-
pendicularem B D. ad periphe-
riam femicirculi, illa erit quafita,

Prob, Du&is re&tis AD. CD.
* erit angulus A D C. i femicir-a 31, 5,
culo reGus , & i vertice D."ad
bafim A C. duéta perpendicula-

‘'ris D B. facit bduotriangula - b8.6.

quiangula: € ergo proportiona- ¢ 4.6,
lia: ergout AB.ad BD..itaBD,
ad B C. eft ergaBD. media pro-
portionalisinter AB.BC.QE.D,
.Corollarium. ’
Hinc quavis reita & cireumferentia

© ad diametrum_ perpendicularis duila,

media proportionalss ot inter diametri
Jegmenta ’
Aa PRO-
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PROPOSITIO X1V,
ZAqualium

H

'z AC.BF.

Th. 9. D‘
/ / .G tinum
A }

B ]G ABC, uni
EBG. ¢-
qualem ha-
bentii an-
E ¥ gulum, pa-
. vallelogrammorum 5 veciproca (uht
latera AB. BG. EB. BC. que
circum equales angalos : & quorum
paralielogrammorum 5 sunum angu-
Lum uni angwlo, equalem habentii,
veciproca [unt latera s que circum
aquales angulos, illa funs equalia:

: rob. Jungantur parallelogramma
adangulum a_equafcm B.itaut AB

a 14. = & BG. jaceantindire€tum ajace-

¢r15.1. bunt & reliquze E B. B C. perficiatur pa-

rallelogrammaBH.ergo ut FB.adBH ita

b 7.3, 1 erit BD.ad BH.f6d ut FB.adBH.itaceft

€ 1.6. §p.4BC.8& ut DBad BH ita AB.ad BG.

@ 11.5. igitur ut EB.ad BC. ditaeft AB.ad BG.

. ;" Prob. 2. pars. Exhypoth.EB.ad BC.

¢ 1.6. cftutAB.adBG.ergocEG.ad BH.cft

f g.g. utDB.adBH. fcngpa:allclogramma

0
E.D.
. - PRO-

®qualiafunt, Q.F
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PROPOSITIO XV.

A © D Aqualium b, 10.
ABC
D B. E.

& unum

- B. uni B,

. . aqualem

C B habemtium

angulum , tviangaloram reciproca

font lateraut AB.ad BE.ita DB.

ad BC. gue civcum aquales angulos

B, & guoram triangulorum , unum

angulum uni aqualem babentism

reciproca fum latera s que civcum
aquales angulos, illa funt equalia.

rob. Sic junge triangula ad angu.

Jum zqualem B. ut AB. BE. jaceant

in dire&um, dua CE. s'erit uta % §.
ABC.ad BCE.itaDBE.ad BCE.fed
utABC.ad BCE. itabAB. ad BE. & , j. 6.
ut DBE. ad BCE.ita BD.ad BC. 8i-
militer demonftratur ABC.DBE. effe
wqualia, fifitut AB.ad BE ita DB.ad
BC. Nam cum ponaturut AB. ad BE.
ita DB. ad BC. & ut AB. ad BE. ita’
triangulum ABC. ad BCE. & ut DB.
ad BC.itaDBE.ad BCE.entut ABC.
ad BCE. ita DBE. ad BCE. ergo trian- .
gula ABC. DBE. cfunt xqualia. Q.ED.c g..

Aa 2 PRQ-
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PROPOSITIO XVI.

a'E .H
D [

G

AGrn ‘

i

E

7h, 11, Siquatuor refte A.G.F.B. pro- |

portionales fuerint: quod fub ex-

tremis AB. B C, comprehendituy

-reangulam A C. equale eff éi,
guod fubmediis EF. F G. compre-
benditur reGangulo ¥G. Et fi fub
“extremis AB. B C. comprehenfum
yectangulum A C. equale fuerit ¢i
quod fubmediis G F.F E. contine-
tur reftangulo ¥ G. ille quatuor
- gecle proportionales funt.

rob. 1. AngulireétiB. & E. funt z-
P uales, & ut fe habet AB.ad £G. ita
. %F.ad BC. ergo latera circazquales

8 14. 6. 3ngulos B.& E.funt reciproca, a ergopa-

rallel ma AC. FG. funt 2qualia,
Prob 2. Aqualia funtre&angula AC.
FG. & habentangulos xqaales, nempe

‘b14.6 rectos B, & E. ergoblateracircahosan-

gulosreciproca erunt etiam b proportias
nalia. Q.E.D, PRO-
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PROPOSITIO XVII.

B "

»

FE D : c

’

| —
AGFB

F -

Sitres velle AV B. fint proportiona- Th.11q
les: quod fub exiremis AB. BC. com-
prebenditur reGanguium A C. equale off

ei, quod a media ¥. deferibitur quadrate
EG. Etfifubextremis AB. AC. com-

-

ehenfum redangulum A C. aquale fit
Ie’; ua'z-)z media V. defcribitur quadrato

E G. sllatres reiie praportionales erunt.

rob. 1. pars. Sume re¢tam G F. 2~
qualem ipfi FE. erunt quatuor -

re&tx AG. FB. proportionales, erit-
ue quadratum EG. comprehenfum

b niediis FG. EF. a ergo re@angulum
AC, zquale erit quadrato G E.

Prob. 2.. Quadratum FG. mediz EF.
(vocemus parallelogrammum ) reGan-
gulo A C. fub extremis AB. BC. zquale
ponitur , & habent los zquales:
.rgo latera ut proxime dixi, circa hos
angulos erufit reciproca adeoque pro.

ionalia. N O T A. :

Ex hac ¢ pracedenti , eujus quafive
petitio eft ,infertur fundamentum reguls
iR didade Tri, & :

. Az 3 2RO

ax6.6._ -
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PROPOSITIO XVIII,

A B C D

b 6. Super data re@a AB. .date
redtilineeo CD EF G, fimile ,
fimiliterque  pofitum  veclilineum.
ABHIK. deferibere.

D atum re&@ilineum refolve
in triangula, dullis reétis
puta CF. DF. Ad pun&um
€321 A, 2 fiat angulus IA B, aqua-
. lisipi FCD. & ipfi FDC,
b3 1. 2qualis IBA. & b eonfequen-
" terreliquus reliquo: Aquiangula
ergo ennt triangula FCD. IAB.
4.6, & fimilia c& mt CF. ad A1, ita
CD.ad AB, Adre@am AL fac

fimi-



L
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fimiliter triangulum IK A, -
quiangulum triangulo F G C.
& quia anguli BAI. IAK, 2-
quales funt angulis DCF. FCG.-

totales KAB. GCD. zquales.

erunt , & latera proportionalia,

- Idemque repetendum , donec

omnia triangula eodem ordine
quo jacent abfolvantur , ficque
totum re@ilineum toti reltili-

‘neo d fimile erit , & fuper da-4 *
- tam AB. fimiliter defcriptum.”

Q.EF.

Aa4 . PRO-
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PROPOSITIO XIX,

B

@ ¢ = P

b 13.  Similiatriangula ABC. DEF.

- dinter (¢ funt in duplicata ratione

laterum homologorum.,

uando trian‘%u.la funt zqua-
lia, hoc eft quando B C.
EF. nec non tertia proportio-
nalis B G. funt zquales, teseft
manifefta, ‘
uandoverolatera B C. EF.

- funt inzginlia ; demontratur,

hoc modo. Sit B C, latus, la-
tere EF, ‘majus, & ex BC.

a 11.6. abfcindatur @ ré&is BC. EF.

tertid proportionalis B G, duca-:
turque reta AG, Quia igitur
= g



¥
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engulus B. eft zqulis E. &

" Tpropter fimilitudinem triangu-

lIorum , ut A B. ad B C. ita
DE. ad EF. & permutando ut
AB.ad DE.itaBC. ad EF.
hoc eft EF. ad B G. erunt cir-
ca angulos zquales B. E. latera
reciprocé proportionalia. Quare
per 14. triangula ABG. DEF.
erunt zqualia; & per 7. quintk.
ut triangulum ABC. 2d ABG.
ita erit idem triangulum AB C,
ad DEF. ut autem ABC. ad
A BG, itaeft per 1. hujus BC,
ad BG. Ergo ABC. ad DEF.
eritut BC, ad BG. hoc eft in
duplicata ratione per 10. def. 5.

QE- D-
' CoroHarium.

8i tres linea fuerint proportio-
nales  ut prima ad tertiam, ita
triangulum fuper primam ad fimite
triangulum (uper [ecundam.

PRO-
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. PROPOSITIO XX, -

C D

1. 14, , Similia poligona in fimilia triangula

aé.6.

" Rividuptur o o unmiero aqualia, ¢ to-
tis bomologa: & ‘polygona duplicatam
babent eam inter [e vationem, quam
Tasws homologum ad bomologum lasseb.

int polygona fimilia ABHIK. CDEFG.
Shahentia angulos zquales K. G. Item-
que L. F. & fic deinceps, & latera pro-
portionalia circa angulos zquales; puta ut
AB. ad BH. itaCD. ad DE.
Dico 1. illa dividiin triangula fimilia &
numero zqualia. Prob, ab angulis L & F.
" duc re@as ad angulos. oppofitos AB. C D.
divifa erunt illa polygona in triangula nu-
mero qualia : qued ctiam fimilia {unt.
Prob.. Anguli K. & G. funtzquales, &
circa ipfoslatera funt proportionalia. aergo
-equiangula funt triangula IKA. FGC. ergo
fimilia. Eadem ratione erunt fimilia trian-
gula THB. FED. dein ut IB. ad BH,
ita FD. ad DE. utautem HB. ad B A. ita

b 22, 5. ED. poniturad D C. beritexzquo ut 1B,

ad BA.

311 X e

R D

Y]

K2 a0

g TS D pt e oY s34y 1o M- T ECM
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ad BA. ita FD. ad DC. & quoniam angulus
HB A. ipfi EDC. eft zqualis, 8 ablatus.
HBI. ablato EDF. erunt reliqui IBA. FDC:
aquales. ¢Ergotriangula IBA. FDC. z-€ 6. 6.
iangula erant & fimilia , cademque ratio
omnibus. ) -
Dico 2. quod ficut unum triangulum ad
triangulum fibi refpondens alterius polygo-
ni = ita effe polygona tota inter fe.
Prob. Quia omnia triangula fint fimilia
ingula fingulis : dergo funt in duplicata d19. 6.
ratione laterum homologorum ; cum
fingula fingulis probata fint proportianalia ,
fic ut in criangulo unius fint omnia antece-
dentia, inalio confequentia sxoportionum s
eut unum antecedens eft ad urum confe- € 13- §-
guens “ita omnia antecedentia ad omnia
confequentia. Eft crgo polygonum ad po-
lygonum ut triangulum ad triangulum': ergo
ca trifhgula fint totis homologa, & quia

« triangula funt in duplicata ratione laterum

homologorum, crunt & polygona in ¢adem
ratione duplicata laterum homologorum
puta AB. CD. QE.D.

Corollarium.

- Hinc fi fuering tres rella proportionales y wt

eff prima ad tersiam ita polygonnin fu i-
ma:n" deferiptiom ad obgafuf Super m
Simile fimilitrque defcriptims » <l etiam poly-
gomens fuper tertiam fiwle fimvilistrque deferi-
piwms ’

- o PRO-
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PROPOSITIO XXI.

gy Quecidem redtilineo GHI Junt
. fimilia ABC, DEF. & mter
; fe funt fi imilia;

Prob Anguli A. & DY po- .
nuntur zquales uni G, ergo
& inter fe , eodemque modo fin-.
axt- 5. guli ﬁngulls : 4 latera etiam circa
eos * pouuntur propornonalm ’
quia lateribus ejufdem tertii funt
proportionalia : ergo cum ha-
beant angulos zquales & latera
'f circa eos proportionalia, b funt
" fimilia, QE D.

PRGQ~
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PROPOSITIO XXIL

X M

AAH

B C DE FG H

Siquatnoy re3s AB. CD.EF.GH. yy, 1.
‘ proportionales fuevint: ¢ ab eis' rectili-
: nea fimilia fimiliterque defcripte A BI.
CDC. & MF. NH. proportionalia erunt.
i - Etfiareilineis, ﬁmilx'ﬁ s fimiliterque
defcripta yeilinea proportionalia fue-
vint, ipfe recta proportionales erunt ),

rob.. Triangulum ABI. eftad trian-
- Pgalum CDK. in duplicataaratio- a 19.6,
ne lateris AB. ad CD. fimiliter EM.
ad GO. ut EF. ad G H. adeoqueerit
ABLad CDK. utEM.ad GO. Q.E.D.
Jam vero {i figure proportionales & fi-
miles fimiliterque pofitz fint, & rece
i fuper quas po&tae funt, proportionales
€runt: nam ratio unius éurz ad alte- .
ram b eft reGtx ad reGam duplicata:y, 19. ¢
cergoratio laterum cadem erit, nempe 20 6.
ut AB.adCD.ita EF. ad GH. ergoc 7. 5.
i~ illarum latera proportionalia erunt.
| QE.D. .

b  PRO.

-
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PROPOSITIO XXIIL

7
A B ¢
BL_ o

Zquiangula parallelogramma
A C. BF. inter [e rationem ha-
bent eam 5 que ex latetibus componi-
turAB.ad BG. & EB.4dBC.

Sint parallelogramma AC. BF,
‘\Jhabentia angulos ad B. 2qua-
les , & ita di%poﬁta ut appofita

figura refultet. Nunc ratio A C,
a 10. ,af BF, zqualis eft rationi =
. 5. AC. ad B H. una cum ratione

"BH. ad BF. itidem zqualisra-
b1 ¢ tionib, AB. ad BG, cum ratione

'CB. ad BE. Q.E.D.

" Th 1y

PRoO-



L1BeR SExTuS. 291
‘PROPOSITIO XXIF.

A_P®

) K

- D E c

In omni parallelogrammo A C, 1. 18.
, gue circa diametruin D B, funt
"' pavallelogramma FX. HE., & tori
A& inter fe funt fimilia, -

P arallelogramma H E. FK,

2 cum toto angnlum commu-

. hem habentia reliquofque per
29. 1. zqualesut BAD. GHD,

- BFG. plis BCD. GED.,
B K'G. zquiangula erurit, adeo-
que latera per 4. 6. proportio-
nalia, conftituunt parallelogram-
ma cum toto & inter fc fumilia,

, Q.E. D.

T Bb s PRO-



392. Erem. Eucriprs’
PROPOSITIO XXV

~G

¥ H K | N
Prob. 7. Datoreddilineo A, fimile, fimiliterqus
pofisum , (& alteridato B, aquale L. con-
Stuere. '
rat._:ra. Ad dati xl-e&iliéa%A. lat:uls CDﬁ. )
afiatreCtangulum CE. zqualeip!
1451 A 4, Produc:ﬁuurCD.vcrﬁxa;qG.fupcr
- DE.inangulo ED G. fiatre@angulum
44 I DK. b zquale ipfi B. cfiat inter CD.DG.
€ 13- ¢ media proportionalis DH.equalis ipIN.
d18. 6. fuper quam fiatd rc&ilincﬁqL.ﬁmdc ipfi
A. fimiliterque pofitum, eritque reli-
¢ U» neum L.equaledato B. & fimile ipfi A.
;anﬂ. Prob. Re = CP.DH uIN.DG e éimt
'f 19.0 rtionales: fergo crit ut prima CD.
20. 6. ﬁo tl::tinn DG. it:.;r‘orc&iling:;lt‘l:lx fuper
. primam, ideft A. ad re&ilineum fuper
g1.6. fecundam,ideft L.fed ut CD.ad DG gita
Barallclogrammum CE. hoceft A. ad
hiz. ¢. DK. hoceft B.hergoeritut A.ad B.ita
ig. 5. A.ad L. iideoque rectilinea B. & L.
erunt zqualia. Q.E.D.
-PRO-
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PROPOSITIO XXVL

B E F C
G~ 1
A - D

Si& parallelogrammo BD. pa- 5. 1q3-
. vallelogrammum ¥G, ablatum fit,

& fimile totiy & fimiliter pofitum:

. communem cum eo habens angslum

¥BG. circa_eandem cum tote dia-
metrum B D. confifter.

ineges: tranfeat alibi diameter puta
S rH.4 quo pun&o ducaturex H.
re€ta HE. parallela BG: tunc pa-
rallelogramma BD. B H. circa ean-
dem diametrum BHD. a erunt fimi-

lia: bquarceritut B A.ad AD.ita BG. ' #&

ad GH. Sed ut BA.2dAD. ita BG. ad
Gl unde per 9. §. GH. ®qualisGl. pars
toti. Q. E. A. _

Bb 3 PRO-

‘«
¥
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PROPOSITIO XXVII,

¥ P N E

- g L_\ '
o

b : e x

A c s

Y. 20.  Omnium  parallelogrammorum

fecundum eandem re@am applica-
rorum deficientiumque figuris pa- .
vallelogrammis fimilibus , fimiliter-
gue pofitis , ¢i quod & dimidia de-
feribitur 5 maximam eff id quod
ad dimidiam applicatuy parallelo-
grammum fimile exiflens defectus,

S ureRr A C. femiffem totius
A B. applicatum fit parallelo-
grammum AD. ita ut i, toto
A E. deficiat parallelogrammo
"CE. quod eft ®quale & fimile
‘ipi AD. Deinde ad quodvis
aliud fegmentum AK, fit appli-

. satum
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catum aliud parallelogrammum
A G. itadeficiens, ut defeQus fit

arallelogrammum K L. fimile
1pfi CE. hoc eft circa commu-
nem diametrum B G D. Dico
AG. minus effe parallelogram-
mo A D. Probatur.

1. Parallelogramma A I). -

- CE. FD. OE, funt * zqualiaaz6.1.

ut & ®* CG. GE. adeoque ad- ba3. I

dito cominuni KL erit CI,

hoc eft AO. zqualeipfi KE,
addito communi C G, erit AG,

" 2qualis gnomoni L G M. minor

parall. CE. hoc eft AD. P>

" radl, Q.E.D.

Bh ¢ PRO-
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‘PROPOSITIO XXVIII,
X . LGP b 3

A E OB

/"\M TN es

“prob. 8. - Ad datam retam AB. datorelti-

lineo C. equale parallelogrammum
AL applicare : deficiens figura pa-
rallelogramma ON. que fimilis fis
“alters parallelogrammo dato D.
Oportet autem datum reQlilineum

C. cui equale applicandum eft A X,

non majus effe €0, quod ad dimidiam
AE. applicatur y cum fimiles fue-
vint defedus , & ejus quod ad dimi-
diam applicatur 5 & ejus cui fimile
decffé debet. - )

e&am A B. ut prius bifeca’in E.
Rfuper mediam EB. fac paralle-
logrammum E G. fimile ipfi D.
fimiliterque pofitum : & comp]e paral-
lelogrammum BH. Si EH. 1pfi C. eft
zquale, faCtum eft quod petitur: nam
eftappticatum ad A B. & deficit paral+
lelogrammo EG. fimiliipG D. Szi( If.l-}{

P

~

C a a e et A pat D N\ Peed A A o My o e
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& ipfizquale b EG. fit majusquam C. b36. 1.
{ nam minuseffe non debet, cum E H.
fit ¢ maximum coram qua applicari
poflunt ad AB.) fi inquam fitmajus, d 45. 1.
dreperta quantitate exceffus, efac pa- et wrte
callelogramm um Q R #quale excef- guarmn-
fui, & fimile fimiliterque pofitum ipii gwe.
D. & parallelogrammo QR. aliud z- €25-6
quale fimiliter pofitum K L. fquod faq. 1.
erit circa diametrum, ficque remane-
bit gnomon LIK. zquale reilinco
C. Jam productis L1. K 1. erit paral-
lelogrammum AL adrectam A B. ap- )
plicatum & deficiens parallelogrammo
ON. gfimili ipfi EG. hoc eft ipfi D. g 24.6.
Quodautem AT {it zquale Iisfﬁ C. fic

robo. . Complementa-L N. K O.

funt 2qualia, ergo addito communi g 43 o;
NO. erit O G. zquale ipfi EN. hoc
et AK. Ergofi 2qualibus AK. OG.
addascommune K O. erit AL zquale -

ogxo;i L1K. hoc eft rectilinco C.

c27.6.

PRO-
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PROPOSITIO XXIX,

¥ C M H K
A@E ' (v} l |
; { 'e]
- N
Q N PR x L

e g.. Ad datam reSam AB. date
reditines C. 2quale  parallelo-
- grammum  applicare 5 excedens
reftam datam AB. figure pa-
vallelogramma P O. qua fit fi-
milis daso alteri pdullelogmm-
me D,

uper re¢tam EB. mediam

8 186. 4 Jdatz A B. * fiar parallelo-
rammum E C. fimile ipfi D,
%mxhterque pofitum : tum recti-

lineo C.. & parallelogrammo
5256 EC. fiat b zquale aliud paralle~
logramimum 1K. cui 2quale eft

N M. fuile ipfi D. Comple-

tis parallclogrammxs QE. NB.

P O,
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PO. erit AR. quafitum, Etenim
NM. eft pofitun zquale ipfis
EC. & C, ablato communi E C.
gnomon E R C. ipfi C. erit
zqualis. Et quia zqualia €c 361~
funt Q E. N B, & =zqualia

d NB. BM. fi loco ipfiusd 43.4
BM. fubftituatur zquale QE.

erit parallelogrammum A R. 2- -
quale gnomoni E R C. idcoque
etiam re&ilineo C. Quare ad
reGam A B. applicatum eft pa-
rallelogrammum A R.- zqule

dato reQilineo C. excedens
retam A B. figura parallelo-
gramma P O. quz fimilis eft

dato parallelogrammo D. cum

fit circa eandem diametrum

cum ipfo- E C. quod pofitum

ef} fimile ipi D. QEF. -

PRO-
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- PROPOSITIO XXX.
] c - » B .

P ® A F
Pr. 10.  Propofitam vedtam terminatem

AB. extrema ac media ratione
fecarein G,

2 12 ‘DIVfDATllR AB.inG,

ita ut reGangulum C G.

fub tota AB. & fegmento B G.

fit 2quale quadrato A H. alterius

b 17.6. fegmenti A G. tunc enim tres

reQz proportionales b erunt ; &

" erit uttota A B, ad AG., ita

“¢3.06. AG. ad GB. Ergo AB. fe&a

eft in G. ¢ fecundum extremam,
& mediam rationem, Q.E. F.

/

PRO-
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PROPOSITIO XXXI.
. w

G ‘ '
A L -

., -
Intriangulo reZangulo ABC. fizuraTh. 23
quavis BD. deferipta a BC. fubtendente
.veitum angulum BAC. aqualis eft figurés.
Y A. AL que prioviilli fimiles e frmiliter
fojim, alateribus BA.CA. reitum ang-
um continentibus, defcribuntur.

orycon &£ figure FA. AL BD.
Pronuntur fimiles aergo funtin ea, ,. .
aterwmn  homologorum duplicata ™ ~™
ration¢, in qua eflent eorundem late-
rum quadrata, Ergo cum quadrata
B A. A C. bhabeant'rationem zquali- b4y. 1,
tatis cum tertio B C, habebunt & poly- :
gonma FA. AL rationem mqualitatis
cam tertio BD. ¢ ergo eidem eruntc g, ¢.
xzqualia. QE.D, /

.. Cc¢  PRO-
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" PROPOSITIO XXXIL

—& )

h 1. Siduo triangulsa ABC, DCE.
que duo latera AB. A C. duo-
. bus lateribus DC. DE. pro-
portionalia  habeant 5 f[ecundum
snsum angulum A CD. compofi-
ta fuerint 5 ita ut homologa eo—
rum latera AB.DC,AC.DE.,
fint etiam pavellela s tum reliqua
illorum triangulorum latera B C.
CE. in reGam lincam B E. colle-

- CAta Yeperiemtur. Rt

, P RrRoOB Latera homologa AB.

. X DC. AC. DE. ponuntur

" a 29.1 parallela, 2 ergo anguli alterni A.

& ACD. funt zquales & D.

cidem ACD. ergo A. & D. .
Yoo xqua-
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zquales. Hos zquales angulos
circumftant latera proportiona-
lia.ex hypoth, b ergo triangula 6. 6.
funt zquiangula, habentque 2- -
qualcs angulos B, & D CE.

- additis ergo qualibus A. &
ACD. erunt B. & A. duobus .
angulis DCE. ACD. hoc eft
angulo ACE. zquales. Ergo
addito communi A CB. erunt

tres anguli A.B. C. duobus ACE.

A CB. zquales; © illi auteme 3.
tres valent duos recos, ergo &
hiduo. ErgodB C. CE. unam 4 143
re&am conﬁituunt. Q.E.D.

Cez PRO-
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PROPOSITIOXXXIII,

1%, 2. In equalibis cireulis ABCI,
E¥GL. anguli A. E.D. H. ean-
dem habent rationem » cum ipfis pe~
vipheris BC FG, quibus infiftunt :
five ad centra D, H. five ad peri-
pherias A. E. conflituts infiffant : -
infuper vero & fedlores BD C,
FHG. qiippe qui ad centra , in-
fiftant.

'P‘Ron. Du&is B C. FG.
arqe L ad C. 2 applica CI. zqua-
lem ipfi BC, & ad G. & K.
GK. KL, aquales fingulas ipfi

’ \ FG
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FG, di&is ID..KH. L H.

fic dica ; re¢z BC. CI. po-
nuntur zquales, b ergo & arcusb.8. 3.
BC. CI. cergo & anguliBDC. c27.5.
CD 1 zquales, Idemque eftde
arcubus F G, GK. KL. & an-

gulis ad H. qui ipfis infiftunt,
Ergo quam multiplex eft arcus

B CL ipfus BC, tam mqlti—-

plex erit angulus BD I, ipfius
BDC. & quam multiplex ar-

cus FGKL. ipfius FG. tam
multiplex erit angulus FHL,
ipfius F H-G. dergo fi arcus g ;4.3
BCI FGKL. fint quales, '
erunt & anguli BDI. FHL.
@quales. Si eorum arcuum unus

fit major , major erit & angulus ,

fi minor , minor : ¢ Ergo erite 6.
ratio arcus B C. ad F G, eadem 7 5
quz eftanguli BD C, ad FHG, -

" Et quia anguli ad D. & H. funt

f dupli angulorum ad A. & E.f 20.3.

‘s eadem erit ratio angulorum A, g 15. 5

_& E.quz D.adH. & fic cadem ~

Cc3  anguli
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_anguli A, ad angulum E. qu ar-

h 2%.3.

i243.

cu$ BC.ad arcum FG.

_ Rurfus , inzqualibus fegmen-
tis BG, CL fi fiant anguliBM C.
CN 1. » zquales erunt; cumin-~
fiftant 2qualibus arcubas- B A C:
C AL ergo ! fimilia funt fegmen-
taBM C. CN L & zqualia, cum

. funt fuper zquales B C. C1. ad-
- ditis ergo triangulis BDC. CDL

quz zqualia funt , erunt feGores
BDC. CDL 2quales. Ergotam
multiplex eft fe@tor B D L fe&o-
ris B'D C. quam multiplex arcus

‘BCl.arcus BMC. Idemoften-

detur defectore FHL. Ergo fi 2-
yalis fit arcus B CI. arcut FGL.,
ector quoque B D L. zqualis erit

fe&ori FHL. fi deficiat, deficiet,
‘ fiexcedat, excedet, Ergoquzefk

ratio arcus B C. ad arcum EG,
eademerit & fe@oris BD C. ad
feGorem FHG. QE.D.

Seledtiores bujus libri funt 1.2.3. 4
§.6.8.13.14.16.19.31.

FINES



