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PRAEFATIO

LECT OREM.

priora Euclidis Ele-

menta  commentariis
iluftrarunt non minimam
Jaudem meretur Geergius
Fournier. Qui prolixas
obfcurafque demontftratio-
nes evitando , claras ac

Inter plurimos qui fex

fuccin&tas fubﬁituit , Le- *
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PreraTIO

Gorum  attentionem fine
imaginarionis - confufione
ut {ibi conciliaret.

Prxeter figurarum intri-
catam  exiguitatem  pri-
mum nil difplicuit ; quas
proinde fimplicitér muta-
re decreveram : Sed in
ipfo operis proceflu non
tantum multa ex Clavio,:
Tacqueto , Barrow ahif-
que adjeci , verum per-
plurimas demonftrationes
ita immutavi , prafertim

~in pofterioribus libris, ut

nullo
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PR AEFATIO.

nullo modo nomen meum

reticere potuerim ; quod

in hunc finem moneo, ne
quis me injuriam D° Four-
nier fecifle putet. Aliorum
labores pro meis vendi-

tare nec ftudeo nec fo-

leo. Agnofco pleraque
ipfius effe. Correttiora

vel ante annum prodiif-

fent, nifi execrabilis bello-
rum turba, variaque hinc
nata impedimenta inter-
cefliffent. Ca’.t'eruml ap-
plaufum fi obtinuerint

* 4 quz
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PreEFATIO.

‘quz appofui ad meliora
ac magis grata inftigabor. |
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EVCLIDIS
ELEMENTUM

PRIMUM,

DEFINITIONES.

‘1. Punitum eft 5 cufus
pars nulla.

rzcé legitur mpéor , (i-
gnum hoc eft 4 quo inci-
it defignatio quantitatis

. Enitx. Idem intellige de
linea ac fuperficie, non quod ex

fluxu punti aut linez originem
traxerint,

“w

) et T

[N T



"2 EucrLipEs

2. Linea vero longitudo
non lata.

Litiea talis nulla ducitur 3 par-
te rei; fed ficut punGum, ita&
linea fighwh feu initium eft
quantitatis latz,

3. Linew autem termini

Sunt punita.

Id eft longirudinis determia
mtz principum & finis eft
punctim : per infinitam autem
lineam Euclides intelligit lineam
cujufvis magnitudins , fen inde-
terminatam, a

4 Rectalinea ety que ex
2quo fus interjacet puniia.

Sive cujus extrema obumbrant
omniamedia, ut dixit Plato: vel

minima earum qua terminos ha-
bent
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Lizer Primus, 3

* bent eofdem , ut vult Archime-
des.

5. Superficies vero eff
gue longitudinem latitudi-
nemque tantum habet.

6. Superficiei autem ex-
trema funt lipee.

Hac definitio intelligenda eft
tantim de fuperficie plana vel
mixta , non autem de circulari;

quando enim habet extremum ,
Itneam tantdm habet, non lineas.

7. Planafuperficies , eft
que ex equo fuas interfacet
rectas.

Qua dixi de linea re&a, .ca-
dem de plana fuperficie funtin-
telligenda, '

Az 8. Pla-

b st R e . .
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4 - EucrLip1s

8. Planus antem angu-
bus et duarum linearum in
plano [é mutuotangentium s
& non in directum jacen-
tium , alterius ad alteram

_ snclinatio.

Hic cauflz anguli explicantur ¢
Materialis, funt duz linez quz

fe mutuo tangunt. Formalis eft

alterius in alteram inclinatio.
Undefequitur primd , quodille
duz linez nenitafe debent tan-
gere, ut jaceant in direGum, id
eft, ut unicam re@am conftituant
lineam; fed altera debetinalte-
fam inclinari, ‘

Sequitur 2. quod anguli quran-
titas confiftit in major1 vel mi-
mori linearum inclinationey non
in longitudine linearum. ’

Sequitur 3. non effe necefle, ut
duz lner poft conta®um pro-

du&x fe mutud fecent, ut vult’

Pe!-
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Lizzr PRINMUS. 5

Pelletarius : id enim tantdm eft
vetum in angulis reQilineis : fed

.~ fufficere, ut fetangant & .incli-

nentur.
Denique fi angulus ille fit in
fuperficie plana, dicetur planus,

~ In omni vero figura, licet quem-

libet angulum tribus Licterts ap-
pellemus , ille tamen femper in-
telligitur s cui medius character
appingitur,

9. Cum autem continen-
tes angulumlines refl e fue-

rint , reltilineus appellatur

angulus.
Siutraque curua, Curuilinens:

fi curuaaltera, alterare®a; mix-
tus, 4 '

A3 10.Cim
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Ay 10. Cum
vero re-
&a A B.
-~ , _ fuper re-
- € B D FamCD.

Slans s eos qui funt deinceps
ABC. ABD. angulos, «-
quales inter [¢ facity rectus
effuterque equalium angu-
lorumy & infiftens reffa AB.
perpendicularss vocatur efus
cusinfiffit CD.

Tunc angulus uterque dicitur
@qualis, quando reéta A B. non
magisin C. quam in D. inclinat,

Quod autem Graci dicunt agi-
=)@ Latiné redditur perpendicu-~
cularis; frgquentius tamen utun-
tur Mathematici verbo Grzco
quam Latino, maximé in Optica:
unde apud eos nihil ufitatius

uim e’ 1%, imo Latine red-
unt Cathetuni, :
11, Ob-
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A 11.00t 4~

E fus angu-
lusEBC..

eftsqui ma-

€ B P°ABC.

Nempe quiare(ta E B. magis
rtcedit a fubjedta GD. quam
perpendicularis A B.

12. Acutusvero E BD.:

qui minor recto A BD.
13. Terminus eff quod
alicujus eft extremum.

Talia funt , punGum, linea fu~
perﬁctes nempe punctum linez ,

linea fupcrﬁcxen » & fuperficies
corpons.

A4 14.Fi- |

5 1o recio

e e .

e e



8  EucrLipIis

4. Figura eff que fub
aliguo » vel fub aliquibus
terminss comprebenditur.

Dixit fubaliquo » nempe quia
circnlum & ellipfim, unicus ter-
minus , tioc eft linea circularis,

comprehendit : ad re&ilineas -

vero figuras, plures femper ter-
mini requiruntur,

. Porro notibis debere termi-
n0s , quantitatem , quz figura di-
citur, ambire & comprehende-
re, NON ‘Vero tantum terminae,
Unde fequitnr 1. Quod linex
nulla propric -eft figura, cum
pun&alineam, non ambiant, fed

folum terminent. Sequitur 2, -

‘quod fuperficiei infinite vel cor-
poris infiniti ; fi quod dari poffet,
figuranulla fit, 1. quia omnis fi-
Eura debet ambire, & compre-
endere figuratum. 2. quia ter-
minis ambitur, terminus autem
eft extremum rei 1 Quomodo
’ vero

r — - - —



Lieer Primus. o

vero id quod habet finem & éx-
trema, erit infinitum 2

.

15. Circulus eff figura
pland fub una lz‘m/fi. . C,
comprebenfa , que wvocatur
peripheria: adq quam abuno-
puncto , eorumque intra fi-
guram funt pofita, omnes

- cadentes retiz D A. DB.
D C. equales inter fe funt.
16. Centrum vero circuls
punitum illud appellatur.

Theodofius Sphzricorum lib. 1.
deff.1.& 2, idem habet, definitio-
ne vero §. {ic polum defcribit.

Polus



10 EucrLip1s
Polus circuli in Sphara, eft

pun&um in fuperficie Sphara ,
quo omnes re¢te ad circuli peri-
pheriam tendentes , funt inter fe
zquales. Ex quibus colliges in~
ter centrum, & Polum hoc tan-
tum effe difcriminis, quod cen-
trum concipiatur intra figuram -

pofitum : Polus vero in {uperficie
- Spharz, -

17. Diameter autem cir-
culieft recta quedasm AB.
per cemtrum D. dufta , &
terminata ex ytrague parte .
acirculi peripheria A. & B,
que & bifariam fecat cir-
culum.

Hic tria obfervabis 1, omnes
Diametros ejufdem circuli effe
aquales inter fe; cum earum me-
dietates ex def. 15. fint 2quales.
2. Quod fequitur ex 1. eft quod
licet in circulo poffint inﬁréitag

uci
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Li»er PrRiMus., rg

duci re€tz non tranfeuntes per
centrum , foke tamen reGtz per
centrum duGz, & in peripheria
terminata dicuntur diametrs, quia
cum folz fint omnes zquales ine
ter fe, determinatzque longitu~

dinis , aliz vero inzquales fems

per & incerta : diameter {ola po-
teft metiri circulum. Menfura
etiim cujufque rei, ait Ptolomgus,
in Analemmate, debet effe ftata
determinataque, non indefinita,
Usde non et quod mirentur ty-
rones fi in feeminino genere po-
patur 3 Mathematicis. Idem
énim eft Diameter quod linea
dimetiens , vel in" duo zqualia
dividens.

. 3. Eft, Diametrum bifariam
fecare circulum, quod ita demon-
ftrat Thales apud Proclum, Con-
cipe animo portionem fen)icircuh
fic coaptari portioni relique ut
diameter fit utrinfque bafis. Si
citcumnferentiz una congruat pel

. nitus

ettt ot s

e o
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12 Eucripirs

nitus circumferentiz alteri, ma-
nifeftum eft illas duas portiones
a diametro factas, efleinter fe -
«quales, cum neutra aliam exce-
dat. Si verd circumferentia una
non congruat cum altera, fed vel
extra eam cadat, vel intra, vel
partim intra, partim extra: tunc
re&z du&z i centro ad circum-
ferentiam erunt 2quases & non
erunt,

18. Semicirculus aat/ez
ef? figura que continetur
'dga%tro qA B. ¢ fubeali-
nea A D B. gue aufertur de
circuli peripheria.

19. Segmentum circuls eff

Jigura que continetur [ub
recta &y circuli peripheria.

Per re@am hic intellige omnem
_ non diametrum, nifi item velis fe-
micirculum dicere fegmentum.,

20. Reltz

LY



Liser PriMus. 13

20. Rellilinee figure
funt que fub reitis conti-
nentur. o
21. Trilatere quiders
qua fub tribus.

22, Quadrilatere vero

gue [ub quatuor.

23. Multilatere autem
que fub plurionus quam qua-
tuor rettis comprebendun-
inr.

A - 24 Tri-
laterum por-

ro figura-

rum, equila-

Lerum trian-

B C gulum ef?
quoditrialatera habet #qua-

lia,

B 2510
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2 g I/(‘)ﬁ‘e.
S autem ,
quod duo tan-

14

A

’ qualia A B,

Txix@-, 5 , ctus Gracis eft,

unde compofitum mwex:dss qui

.~ aqudibus eft cruribus : redjanw
fnvaxeris; quod & tribus lineis duas
zquales habet , quibus quafi cru~

ribus infiftit.

\C 26. Sca-
lenum ve-
ro quod
Iria ine-
qualiaba-
Ebet latera.
Triangulorum hz funt {pe~
cies ex laterum ratione petitz.
Sequuntur aliz ex angulorum
difterentiis emorgentes.

k)

27. 44

tum habet -




LiBER PriMus. 13

27. .Ad

bec etiam
trilatera-
rum figu-
rarum, re-

C Langulum

uzdm trmngulﬂm eft quod -

abet reétum .mgu/am
 ABC.
28. Amél)gmmm eft
od_habet obtufum angu-
um, boc qﬂ, majorem recto.

©29. Oxye
/\ gomum Ve~
quod

: Ires acutos

bhabet an-

gulo: s hos
ejl, minores recto.

Not. In omni triangulo cujus
duo quzcunque latera exprefsé
2 no-
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16 Eucrip1s
nominantur, folet reliquum latus
a Mathematicis , bafis dici, five 1
illud in fitu locum infimum oc-
cupet, five fupremum, '
!
|
{

o. Quadri-
late?um a‘z%ém f-
gurarum quadra-.
tum quidem eff |
quod equilaterum eff &
reclangulum.

y - 31. Altera |
parte longior fi-
gura est, que

reflangulaqui-

dem, at gquilatera non eff. |
32. Rhbom-
bus autem, que
aquilatera qui-

dem,fedreétan-

gulanonest.
33.Rbom-




Lizer PrRiMus. 17

33.Rbom-

boides ve-
roque ad-

: 'Uﬂﬁ ’ &

latera, & angulos 2qualia

inter [¢ babens , neque equi- -

latera e}, neque reclangula.

34. Preter
bas autem re-
c lique quadri-
\ latere , Trape-
zia appellen-
ur.

35. Parallele funt recte,
que incodem plano exiften-
tesy & prodult & in infinitum
ex wtraque parte in new-
Lram mutuo incidunt.

Adhocut duz retz dicantur .

parallele, non fufficit ut produ-
&= in infinitum non concurrant.
B3 Sie

D
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18 Eucripis

Sicenim duz re&® in tranfver-

~ fum pofitz re aliqua interpofita, &
non fe tangentes, dicerentur pa-
rellelz, quianunquam concurre-
rent, Sed requiritur praterea, ut
fint in codem glano.

36. Tarallelogmmmﬂm

eft figura quadrilatera, cu-
jus bina oppofita latera
fumt parallela feu aquidi-
Sflantia.

D r © 37 C’f’”
: vero in

parallelo-

Zrammo

B K diameter
BD. dutta

A C B fuerityduc-
guerecte CEHK. lateribus

parallele  fecantes diame-
Lrum inuno eodemque puncto

G.itaus parallslogrammumn.

 diftri-



Lizer Primus., 19
diftributum fit in quatuor

. parallelogramma ; per que

diameter non tranfit fcil.
AG. GE. appellantur com-
plementa eorum que circa
diametrum  confiftunt  wt

HF. GE. =

PoSTULATA.

1. Poftuletur a quovis

punito A. ad quoduvis pun-

Etum B. rectam lineam A B.
ducere. _
2. Et terminatamreétam
AB.incontinuumreita pro-
ducere inC.
3. Et quovis centro, &

“intervallo circulum deferi-
bere.

B4 Com-

st zatans = o B
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20 Eucripis

- Communes notiones feu
—~  Axiomata.’

1. Que eidem equalia,
& inter féfunt equalia.

2. Et fi equalibns equa-
lia adjecia (int , tota funt -
qualia.

3. Et fi ab equalibus

‘equalia ablata fint , que re-
linguuntur funt equalia.

4. Et fi inequalibus c-
qualia adjecta fint, tota funt
smequalia. \

- 3. Et fi ab inequalibus
2qualiaablatafint , reliqua
Junt inequalia.

6. Lt qus ejufdem dupli-

cia, inter [¢ fumt equalia.

7-Ei




Liser PriMus, 2r

7. Et que ejufdem dim;-
dia, inter [¢ funt qualia.

8. Que congruunt fibi
mutuo 5 imter [¢ aqualia

Sunt.

Id eft, quz collata, ita compo-
Runtur, utpars parti refpondeat,
& terminus termino , zqualia
funt. Linez autem relz & z«
quales congruunt, uti & anguli,

9. Ettotum parte majus

oft

aquales inter fe funt.

10. Et omnes anguli relti

11. 8% indnas retasrelts

incidens interigres o, ¢ ad
eafdem partes angulos duo-
bus reflss minores faciat g
produiie due ille recte in
imfinitum 5 coincident inter

fé




22 EucripeEs

Jead eas partes, in quibns
Junt anguli duobus recivs mi-
nores. g |

‘Scio principium hoc obfcurum
quibufdam , & 3 Gemino & Pro-
clo rejeGtum i numero princi-

iorum : verum non debet res
aliqua 3 notionibus communibus
rejici , quod uous aut alterei af-
fenfum neget: aporteret enim &
nopum expungere. Jam enim
funt aliqui Philofophi adeo fubti~
les ut negent totum fua parte ma-
jus. His & illis fufficiat dicere
Euclidem caterofque omnes,
hac omnia ex fola terminorum
notione, evidentia cenfuiffe, &
exiftimaffe fenfu communi care-
re , qui eanegaret, Ne {crupulus
remaneat, illud demonfirat Cla-
vius prop. 28, I, 1.

12, Dua




E1er PriMmus, o3

12. Dug relie [patium
non comprebendunt.

Id eft ex omni parte conclu-
dunt.

13. Omne totum e e-
quale omnibus partibus fi-
mul fumptis. :

-Plura talia axiomata excogitari
poflunt & ab aliis propofita funt,
fed hac fufficere nullus dubito.

N OTA.

Quicquid proponitur vocatur
propofitio , eftque vel problema
vel Theorema.

Problema eft propofitio ubi
aliquid proponitur efficiendum &
. conclufio femper talis eft, quod

erat faciendum.

YT heo-

-

4 e wrrm

Cme sk e .



24 Euct.Liser Privus,

Theorema eft propofitio cum
proponitur proprietas vel veritas
de aliqua re demonftranda, &
conclufionis formula. Quod erat
demonftrandum.

Quicquid autem tanquam con-
fe&arium aut lucrum ex demon-
ftratione fequitur Corollarium
appellatur.

Lemma infuper vocatur de-
monftratio premiflz alicujus , ut
qu#iiti demonftratio evadat bre-
vior ac clarior,

PRO- |
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Liser PrRIMus, 25

PROPOSITIO I

Supey data Preble-
reta termi-™ ™
natza A B.
triangulum ¢
quilaterum A
B C. confli-
tuere,

Praxis. Ex centris A & B. fpa-
tio A B. defcribe 2 duos cir-2 3-
culos , & ex punéto fectionis C. P
duc bre€tas CA. CB, Dicobr.
triangulum AB C. efle 2quila- P
terum,
Probatur. Re&a A C. 2qualis

eflt cre®x AB. & BC, ceidem: ¢ 15.
ergo rectz AC. B C. zquales bef.
- eidem A B. zquales funt dinterd r.
fe. Ergo triangulum A B C. eft Ax.
¢ a:%uilaterum., Quod erat fa- < r}*
<iendum. ’

C PRO-

-

[ N

- e



26 Evrem. Eucripis

PROPOSITIO II

'Ad datum
y punitum A.da-

te veite B C
equalem  re-
~ &am AF, po-

nere.

ot rax. ]ungatur 2 AC, Super
Paﬁ :pfa AC. fac b triangulum
zquxlate.rum CD A. centro C,
¢ 3. {patio B C. duc ¢ circulum : latus
fl’”/i D C. produc ¢ in E. centro D.
pp. dpatio DE. duc circulum : latus
D A. produc in F. Re&a AF.
zqualis eft reCtz CB.
Prob. Re@zD A.D C. funt
e ix  ¢zqules, Redz DE. 2qualis
ef. £reta DF, 8 Ergo re&a A F.

£ 15.
D}? re&z CE. Rurfum,re&a fCE,

Prob. 1.

© 83 gqulis eft reGz CB. b Ergo

e AF. ipli CB. Quicunque autem

A= ali ponantur cafus, eadem {emper

erit conftru&io & demonftratioy « |

ut bene notat Clavius ex Proclo.
PRO-




Lizer Primus., 27

PROPOSITIO IIL

D Datis duabus preb. 3.

reclis inaquali-

bus A. & B C,

y de majori BC.,
minori A, e~

qualemreitam B E. detrabere,

rax, Ad datum pun&um B.
datz reGz A. =zqualem

retam D B. 2 pono. (entroB.3 2&

fyario B D. duco b circulum,b 3
abfciffa B E. eft 2qualis ipfi A. Poft.
Prob. -RectaBE. eft © zqua-< 15
‘lis ipfi B D. que ponitar d zqua- 35,
lis ipfi A. Ergo abfcifla B E. ot
zqualis eft ¢ datz A, Quoderate I
faciendum. .

SCHOLIUM

Circinobocut ¢ pracedens problema
feri poreft Jecundum Tacquer ; fed tunc
;_x [enteniia Procli nullo pofinlato fati-
Jacit

C: PRO-
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28 Erem. Fucriprs

PROPOSITIO 1V.

Si duo triangula A, & D. duo

~ lbatera 5 duobus lateribus aqualia

babeant utrumque utrigue hoc eft
AB.ipiDE. & AC,ipi DF.
babeantque angulos A. & D Late-
vibus illis contentos , aquales : Et
Bafim B C. bafiE F. equalem ha-
bebunt y & triangulum A B C,
triangulo D EF. equale erit, &
veligni anguli 5 veliquis  angulis-
equales erunt aterque utrique , hoc
et angulus B. angulo E. & angu-
lus C. angulo F. ®qualis erit, fib
quibus equalia latera A B. 1pfi
DE. & AC, lpﬁ DF. fubten-
duntur,

Prob,-




Liser PriMmus, 29

Prob. Latus A B, lateri DE,
& latus AC, ipfi DF. & an-
gulus A. angulo D. ponuntur
zqualia: ergo fi fuperponantur,

% congruent: ergo & bafis BC.2 8
bafi E F. congruet. Adeoque”™

fotum ~triangulum tott triangu—
lo fuper impofito zquale esit,
Q.E.D.

N O T A

3. Proprictas trianguli in hoc theore-
mate propofita, cums ex terminorum ex-
Plicatsone videatur paters, poffet affumi
© LAIBRAIN COBIMUNRIE 10120,

2. Quemadmodum duo latera cum
angzelo inclufo inferant aquplisatem ba-
Jfium ¢ angulorum; fic ¢ viciffim di-
 cendo, duo"ittem & by'es aquales infer-
re angulos aquales. A

beri patersi. :

C3 - PRO-

eoquie oltava pro-
pofisso sanquam confeiarium bujus b .
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‘PROPOSITIO V.

heer. 26 Ifofeclis trianguli

A BC. guiad bafim
Sfunt angwli ABC,

B C  ACB inter fé fumt -

aguales, & produilis

. il Fagualibusvectis A B,

-BCF.infra

AC. putainD. &
E. gui fub bafi fint
#nguli C B D. B CF. inter fo squales funt.
repafatio. ExlineisAB A €. pro-
deu&is, accipioaxqualia BD.CF.
& bducoreétasCD.BF.

Prob. TriangulorumBAF.CAD.
uvnum latusBA. Uni CA. &alterum
F A. alteri D A. czequalé eft. Etangulus
BAC. utrique eft communis : ergo

. d angulus ABF. zqualis eft angulo

ACD.&angulusAF B.angulo ADC.
& bafisBF. bafi CD.zqualis. Rurfus
intriangulisBCD.CBF. latusCF. la-
teriBD. ecftzquale, & latusF B. pro-
batum eft xqualeipiD C. & angulus D.
angulo F. ae%ualis. Ergofangui CBD.

afim funt zquales & angu-
HBCD.CBF.= uales.&'i fttollantur
cx zqualibus ABF. A CD. relinquent
angulosad bafimg A BC. A CB. zqua-
les. quod erat demonftrandum. Thales
fertur autor hujus propofitionis.

‘1

Corollarium, Qiune triangulum 2-

quilaterum , eft zquiangulum.
EFRG-
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PROPOSITIO VI.

A St trianguli hew.3.

- D ABC du
anguli A-B C,
A CB. ¢qua-
B ¢ lesinter fe fue-
rint, & fub
equalibus angulis (ubtenfa latera
A B. A C, equalia inter fe crunt,

Si negas: parsunius B D. 3 fiat 2 3. %

zqualis alteri C A. hoc pofi-
to; triangula DB C. ACB. fe
habent juxta quartam 3 nam latus

B C. commune, & latera B D,

C A. zqualia, & anguli D B C.
A CB.zquales. Ego & totum
triangulum zquale erit toti trian-
gulo, hoc eft totum parti: quod
repugnat, b

quiangulum , eft zquilaterum.

bg
Coroll. Omne triangulum - Ax

PO
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32 Erem Eucriprs

PROPOSITIO VIIL
D
_ C
PN

A B A B .

Theor.q.  Super eadem reta A B, duabus
eifdem reitis AC. B C. equales .
alia dug rellarAD. B D. urraque :
sutrique, hoceft AC. ipi AD.
& B C.ipfi B D.nen conflitucntur
ad aliud & aliud punétum, puta D,
ad eafdem partes, eofdem terminos
B. & A. habentes , cum duabus.ini-
tio ductis reclis, | -

Prob. Quiafipoffint duciduz
alie , ducantur in D. Ergo
a 5.1 triangulum C A D, 2 eft Hofce-
les: ergoanguliACD.ADC.
2quales,  Ruorfus triangulum
CBD. eft Iofceles. Ergo an-

guli BD C. BCD. funt zqua-

les, cumtamenangulus CD A,

pars
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pars anguli totalis CD B. pro-
batus fit zqualis totali angulo
" ACD. Idemque fequetur in-
commodum ubicumque ftatvatur
punctum verfus eafdem partes,
Nam fi ponatur punétum intra
-~ triangulum in D, ut in fecunda fi-
gura, du&is AD.BDF.BCE,
& DC, fic dico. Re&z AD,
A C, ponuntur xquales , ergo

banguli ADC. ACD. funtb s.r.

zqualcs : fimiliter BD. B C. po-
nuntur zquales, ergo anguli infra
bafim ECD. FDC. funt b zqua-
les, ergo angulus F D C. major
eft angulo AD C. quemadmo-
dum E C D. major eft iplo
A CD. quod repugnat,

Denique non potcft ftatui
punétum in parte alicujus linez
ex datis, alioquin pars effet 2qua-
lis toti, contra g.ax.

NB. Hee pr;poﬁn'o tantum adbibetuy
#d demonfirandam [ubfequentem ofta-
vam , qua poffes tamquam confetarivm
quarte affiamis
. PRO-
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34 Erem Eucripis !
B PROPOSITIO VIIL
v A
A D D A |
B E B c
Sber.s.  Si duo triangula A.D.duo la-

tera, AB. AC. duobus lateribus
D E.DF. equalia babeant 5 alte-
-vum alteri : habeant etiam bafim
B C.baf EF. equalem: Etangu-
lum A, angulo D. equalem babe-
bun:,fub equalibus vectis contentuin,

I)rob. Quia fi congruant- late-
ra, congruent & anguli s cum
* angulus non fit aliud quam in-
clinatio duarum Jinearum. Quod
fi quando fuperpor-entur non con-
gruant , fud trianguli EF D. apex
D. non cadat in A. fed in G,
ergo tunc du rectx duabus rectis
zquales , {uper eademrecta B C,
ducentur ad aliud pun&um , con-
tra precedentem,

s 8.
Dof.

PRO-
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PROPOSITIO IX.

Datum an- Preb.4
- gulum rectili-
neum B A C,
bifuriam fe=
care.

rax. Ex lateribus dati anguli
[ BAC. fumo2re@am AD.a 3.1
& ipfi zqualem A E. JungoD E.
conftituo b triangulum 2quilate- b ©. &
ran D EF. du&a re@a A F, bi- .
fariain dividet angulum A.
Prob, In triangulis D A F.
EAF. ez AD. AE. funt
zquales: A F. communiseft, &

 bafis D F. bafi EF. @qualis :

¢ergoanguli FAD.FAE.funt¢ 8.5
aquales. Ergo angulus B A C.:
divifus eft bifariam, Quod ficien-

dum erat, .

PRO-~
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PROPOSITIO X.
A

Prob.s. / Datam reétam ter-
G/ _1 minatam G H. bifa-
kY ; riam fecare,
&
F

' .Prax. Supra reGam G H.
s A 2 conftituo triangulum zequi-
laterum G A H. cujus angulum

b 9.1. A.divido b bifariam , du&are®a

AF. dividet re@am G H, bifa-
- riam,.

Prob. Triangula GIA. HIA.
fe habent juxta quartam ex con-
ftru&tione figurz : ergo habent
bafes GI. I H. zquales. Ergo

reta GH. divifa eft bifariam, - '

Q.E.F.

PRO-



e e T T ey
3 R i

Liser Primus, 37 i
PROPOSITIO XI. -

A Data veldd prb. 6, :
DF. 4 pundto ;

L ineadato, S

ad reitos an- .
b gulosyrettam o ,
lineam I A. excitare, SRR

Prax ExlineaDF.3 pun&o P
I. fumo 2 partes hinc indea 3.n S S
zquales ID. IE. fuper DE. A T
b conftituo mangulum zquilate-b r. 1. s
rum DAE, i pun&o A, ad
pun&um I, refta duta erit per-
pendicularis.

Prob. Latus D1I. cefr xquleec Ex
lateri IE. & latus d D A.ipi: AE, ff'jf;_ d
& latus A1 commune. cErao Dif. S
anguli AID. AIE. erunt xquu— €8 '
les, fergore@i: ergofAI per- £ f
pendlcu?ans.

D PRO-
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38 Erem Eucripis

PROPOSITIO XIIL

v

Super  datam
rectam  infinitam

g, DE. adato puncto
~A. quod in ea uon
\ tff s perpendivula-
rews velam lineam
g AL excitare. -

S

m.m"?"ﬁu"aﬂm‘ﬂ«'\ﬁ‘

R AT
R TR

\
-

s _ rax. Centro A. duce cirtip-
o lum , qui fecet re@am DE. 3
feGionibus ducore@as D A.EA,
o a 10.1. 3 divido D E. bifariam in I.du&a
' recta A L erit perpendicularis.

{ = by  Prob, Latera AD.AE.bfunt
g z§ualia,‘ latus D L 2quale latert
e, 1E. & Al commune: ¢ ergoan-

, oy d8.r guli AI D AIE. fust zquales:

SECHTE 3 . e . cergoredi: erga AL eff ¢ per-
ey aw i b pf.  pendiculasis. :

Hujus propefitionis antor fer-

TN S . tur Oenipides Chius annis ante
I RS AR Chriftum circiter §50.
N | I
A
TR PRO-

Tald | ]
,lll\ R
o
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PROPOSITIO XIIL

Cim  recta Thewr.6.

% AB.vel EB,

Japra _ ream
o CD.confiffenisy -
B “angulos facit: .

Ayt dios rectos

ABC. ABD. aut duobwms redis
equilesEB C. EB D. facit.

rob. Re@a EB. curn rea

[ D C. aut facit utrinque zqua-
les angulos & 2 comfequentera ro.
reQos ; aut non facit : fi non facit, 2%
bexcitetur ex B. perpendicularisb 11.z.
B A. Quoniam igitur angulo
ABD. zquales ©fant ABE.c -
EB D. Siutrifque addas eGum ™" .
ABC. derunt duore®di AB C.d 2
ABD. aqules tribus angulis™™
ABL. ABE. EBD. quibus
etiamanguli EBC, EBD. funt -
aquales & confequenter hi duo
funt zquales duobus rectis.
QE‘ D.

D: PRO-
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-PROPOSITIO X1V,

Si ad- ali-
quam  rectam
AC. ¢ inea
VE puntum C.dua
reteDC.CE, ',
non ad eafdem T

partes dulle 5 eos qui [unt dewnceps |
angulos ACD. A CE. duobus
rectis aquales fecerint 5 in direGum - |
eruntinter feredeshocef DCE, | i

""" eritunalinearea. ‘
.

|

!

Theor.. A

jacent in direGtum, ® jaceat

2P CF. aut alia quepiam. Ergoan-
b13.1.guli ACD. A CF.valentbduos -

ccorarectos. Ergo cpars ACF, eft

v1%-9- ‘zqualis A CE. toti, Nam prius

ex hypothefi ACD. A CE: va-

- lebant duos rectos. '

PRO-
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PROPOSITIO XV,

n / Si buerelle Th. 4. o
AB. CD. -
feinvicem fe-

J _ cent, angulos
ad - verticem Lo

A ED. CEB. aqusies inter fe L Cor

facient. L "

Prob. Nam angulo five AED. ; : '

five C E B. addatur angulus . L
medius D E B.aerit zqualisduo-a 3. 1. Py
bus rectis , vergo anguli CEB.b 3. . ‘

AED. funt zquales. Idemgque-/* :

fiet fiangulo AEC, vel DEB. / -

adjiciatur angulus AED.

Thales Milefius fertur au&or
hujus propofitionis.

Coroll. 1, Duz reltx fecantes
fe mutuo, efficiunt ad punGum~
- feftionis , quatuor angulos , qua-
tuor reCtis 2quales.

Covoll. 2. Omnes angult circa
idem punum contftituts 2quales

funt quatuor rectis. . T

D3 PRO-
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42 Erem. Eucripis

PROPOSITIO XVI.
. Trianguli
v BC. ngm

G latere BA.
,Eradu&o in

. ¢xtler-

nus angulus
EA C'fgutro-
Libet interno

& oppofivo

» =0

C. el B. major eft.

rob. Latus A C. a bifecetur in F.
 ducatur BG. itaut BF. fit zqua-
lis F G. junge reGtlam A G. tunc
triangula AF G. CF B. habent {e jux-
b Er ta4.namlatus b A F. zquale eft lateri
srff.  CF. & latus F G. lateri F B. & angu-

ar10. 1.

,e15.1.'Tas A F G. cangulo CF B. ®qualis;

d 4.1 dergo& aﬁnﬁlum G A F.angulo BCF.
zqualem bunt, ergoangulustota-
lis E A C. externus major eft interno &
oppofito A CB. Quod filatus A B. bi-
feceturinl.idem fiet, & probabitur an-
gulum externum D A B. majorem efle
angulo A BC. ErgocumangulusEAC

€15, 1. cfitzqualisangulo D A B. eritangulus
E A C. externus, major quolibet inter
o & oppofito nempe angulo C. vel B.
Q.E.D.

PR O-
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PROPOSITIO XVIIL

EN A ’ Trianguli Th. xo.
A B C.duo an-
guli, B CA.
C A B. velalit
quilibet , quo-
cunque modo [umpti 5 duobms rectis
fant minores. )

Prob. Produ®o B C. in D.
externus angulus A C D,
2 major eft angulo A. vel B. feda' 16..
anguli ACD. ACB. bvalentb 3.1
tantiim duos reGos , ergo anguli .
B. & C. interni, five C A B.
B C A, {unt minores ‘duobus
retis. Idemdicam deangulis A.
& B. fi producam latus , B A,
Coroll. 1. In omni triangulo,
cujus unus angulus fuerit reGus
- vel obtufus, reliqui funtacuti.
Coroll. 2. Omnesanguli trian-
 guli zquilateri & trianguli Ifofce-
-~ Iis, anguli fupra bafim funt acuti.

D4 PRO-
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44 Erem Eucripis

PROPOSITIO XVIII,

T 11, A Trianguli

® AB C. majus

D latms AC. ma-

jorem angulum

5 ©ABC. fub-
" tendit.

’ Si negas : Ex majori latere AC.
231 ) afac AD. zqule iphi AB.
b 5.1. duc rectam B D. b erunt anguli
ABD. ADB, zquales. Eftau-

tem angulus A D B, hoc eft
ABD. externus & oppofitus an-

¢ 16.x. gulo C. ¢ major. Multo ergoma-
jor eft totalis angulus AB C. an-

gulo C. Majoritem eft angulo A.

. nam fac CE. zquale ipli CB,
ds.1r demynt anguli CEB. CBE,
¢ 16.1. zquales, © & angulus CE B. hae
f 9. et EBC.majorangulo A.fergo
* angulus AB C. major angulo A,

Q.E.D.

PRO-
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PROPOSITIO XIX.

A Trianguli vé. 12
' ABC. majus
latus A C, (ub
majors angulo
B ¢ ABC, [ub-
- _ tenditur,

‘ Si negas latus A C. effe majus
Jlatere A B. fint zqualia: 2er-25 %

goanguli B, & C. funt zquales,

contra hypothefin. Si latus A B.

dicas majus latere A C. b ergobr8.r. -

' angulus C. major erit angulo B.
contra hypoth. Idem dicam de
latere B C. Ex quibus fic dico la-
tus A C. nec minus eft nec 2qua-
le lateribus AB, CB. ergo majus.

Q.E.D.

N O T A

Hec propofitio eft converfio pracedentss,
uaproprer hanc omittendo porsiffet Aici :.
¢ majus latus majorem angulum fubten-
dit , utique ¢ major angulus & majori

Intere fubtendirur,
: PRO-
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46 Erem. Eucripis

- PROPOSITIO XX
Th 13.D Trianguli ABC,
duo latera puta
AB. AC. quomo-
docsengue  fumpsa ,
religno B C.  fum
majora.

I)rob. Produco CA. inD. fic
ut AD. fit zqualeipli AB.
21 :
C A. AB. du&a re@a DB. fic
dico : Re&x A D. A B. funt
aquales b ergo aquales anguli D.
*3 & DBA. ¢Major ergo utroli-
" bet erit totus angulus D B C,’
fedhunc angulum fubtendit latus
d19.1. CD, hoceft CA. AB. der
re@z CD, hoceft CA. AB.
major eft quim latus B C,

Q.E. D,

bs.1.

PRO-

21 & proinde 2 CD. zqualis ipfis \
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PROPOSITIO XXI.

A " Si fuper srianguliTh. 14

E ABC. w0 latere BC.

- ab extremitatibns due

reile 'EﬂD. D ? - nte-

vinss eonfisinia fuerint ,

he conflirmta, reliquik

trianguli duobws lateria

bus A B. AC minores quidem erunt ,

1maforens verd angulnm continebunt, id
citangulusD. major erit angulo A.

‘Tyrob. 1. pars. Produ&o BD. inE.
Pinu-i:mgulo B AE. duolatera BA.

AE. a majora funt tertio BE. ergosa 20.1.

fi addatur commune EC. erunt BA.
AC. majora quam BE. EC. Eodem
modo in triangulo CED: latera CE.
ED: mujora: {ant testio C D. ergo
commune addatur D B.erunt CE.E B.
majoraquamt BD: DC. fed AB. AC.
- probata funt majora quam BE. & C.
erg: multo majeta quam BD. D-C.
" Prob.2. pars. Angulus BDC. externus

bmajor eft interno & oppofite DEC.b16. 3,

& hic major angulo A. interno & op--
pofito, multo crg: majorangulus BDGC.
angulo 4. Q.E. D\

PRO-
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PROPOSITIO XXII.

Preb. 8. A c Ex tribus

B redtis DF.FG.

G H. qus funt

N X &quales tribus

datis vedis A.

B. C. triangu-

B FL KG HumFIG.comn-

Sflituere ; opor-

tet antem duas quomodocurqne fumptas, -

azo. 1. veliqua effe majores : a quoniam ofanié

trianguli duo” Iatera quomodocunque

[fumptareliquo funt majora. '

Prax. Datis rectis ABC, fume

ipfis ordine 2quales DFE.FG.

GH. centro F. fpatio F D. duc

circulum D I. & centro G, fpatie

GH. ducaliom H1 i pun&oin-

terfeGionis I. ducancur retz F 1.

& GI. & factum eft quod pe-

titur. :

Prob. intriangulo FIG. re&a

;'}5' F I 2qualis eft b ipfi DF, hoc

" eft A. & GlLipfi GH. hoceft C.

&GF.ipiB. Q. E.F. '

N O T A -

Hac conditio in vigefima propofitione
_eawtenta omisti potwiffes,

: PRO-

s
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PROPOSITIO XXIII.

G Ad datam ;e- Proble-
&am A B. ¢&mo.
c B punitum C, in

. D H s datum s dato
- angulo vectilineo
1t DEF. equalem

angulum vedtilinesm G CB. cone
flitucre.

A

Sume in retis EH. EI. duo
punita utcunque , puta D.

& F. quz re@ta D F. junges.
Tum 2 fiat triangulum CG B.a2z.
habens latera :eq;{alia lateribus '
- trianguli EDF. fingula f{ingu.

lis :g}‘:(l)c fato 'r.rinngg:h fe %m
bent juxta propofitionem 8. ergo
anguli E. & C, erunt zquales.
Hujus propofitionis autor fertur
Oenipes Chius,

-

E  PRoO-




A

Y

?’\ g
PERR
x
AT
/7// /"? %
L IR
I‘ ’.' N
ey ,
7 ,K"
PR A ¥ |
!
IR AP
i //; //'. j
o S
7 s f: i
PRV I 1
SN &
! e ¥
v Ly N
1 ’. !
AR
WA *
. 4 .

A
' “v

/

A -..:_-ti \
Y

-, F] :
|

Lt

50 ErLem Eucrtipits

Thu 15, Sitridgu-
- lumABC.
duo late-

-

PROPOSITIO XXIV.
buts trian~

» AN
VANAN
& ’ iuli DFE.

lareribus DF. DE. equalin babuerit,
_AB. ipfi DF. ¢» AC. ipfi DE. angn-

Yumvero A. majorem tmfulo D. bafim

BC. bafi F E. majorem habebis.
Q dre&am FD.&ad punGum

in ea datum 2 fiar angulus
FD G, zqualis angulo A, & la-
tus D G. ipfi DE. hoc eft ipfi
A C. fit zquale, b & confequen-
terbafis B C. bafi FG. jungan-
tur retz GE. GF. anguli DGE,
DEG. ¢ zquales erunt, Ergo
totus angulus F E G. major quam
D E G. major etiam erit quam
D GE. & multo major quam

223. 1.

b4

dio. 1. A 2
* zqualis BC. major eft quam E F,

PRO-

ra, AB.
A C.duo- .

FGE.dergore®a G F. & huic
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PROPOSITIO XXV.

D Si duo 1b. .
triangula
AB C,
DEF
B € B ® dno late~:

14 5 duobsus lateribus equalia habues
rint 5 alterum alters hoc elt A B.
ipi ED. & AC.ipfi DF. bafim
verd B C. bafi EF. majorem ha-~
buerint : & angulum A angulo D.
" imajorem babebunt - [ub aqualibus
rectis contentum. : '

Prob. Quia fiangulus A. non

cft major angulo D. erit vel

@qualis , vel minor : fi zqualis

2 ergobafes BC. EF. crunt zqua-a 4.1,

les, quod eft contra hypothefim,

Siminor: cumlatera AB. AC,

fint zqualiaipfis D E, D F, bafis

EF. b major eritbafe B C. con-b 2.1,

tra hypoth. ergo cum nec zqualis

vel mmor effe potell erit necefla-

rio major Q. E. D.
- E 2 PRQ-
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c % | " PROPOSITIO XXVI.
A D
o & " e
. "" f/; b Vo ‘ o
P R E; s ‘ )
L ; fin ’ :
2P T - ) ,

;g 7 : M . . . :
BT TR Th. 17, Sidno tviangsls, dsos angulos, Anobss
A ' angulis aquales babserint, alterum al-
A % o © geris & unkm latws wni laseri equale, |
v o Jive quod adjaces equalibus anguiss, five
A S qmm? wni aqualium angulorum [ubtendi-
S o tur, ¢ relsguaiasera , veliquis Interibus

v Ty ; Yo aqualia babebunt, alternm alteri, o v
s

liquum anguluwireliquo angulo.

yrob.fintin triangulis ABC. DEF.
l anguli B. & C. =qualés angulisE.

N
NS
e
2
P -
1

ol : & F. fintque primo latera BC.EF.
(A { gl“"‘ adjacent angulis xqualibus) aania-
Yo ! ia. SilatusED.noneftequaleipiBA.
Coyr T fit co majus, & famatur EG: mquale .

I |: . . ipfi BA. tum du@ta FG. :Duo latera

R AN SN triangulorum GEF. ABC. ‘wqualia, .
— oAy funt,&.anguliE.&B.écqualescontenti> (

Y Y ' ' @ 4. 1. inter latera zqualia. a Ergo anguli C.

2 XX i t & G F E. funtzquales, qiod eflenon

% S U . oteft : nam angulus GFE. eft pars '

PLNER 1pfius D F E. quizqualisponebaturipfi
. ',par‘*‘\‘; Co : C.nonergo D E:- major citquam B A.
PO Wy Sed neque minor, alias lateri B A. ea-

- . o b dem quee prius, applicarctur demon-
/ i) 4 NE ~ fhatio.
v oA ’ ‘
Y N




Liper PrrImus. §3

fatio. Ergo ®qualis. Ergo triangula
DEF. ABC. f& habent juxta 4. & la-
tera lateribus , & anguli angulis cor-
refpondentibus funt xquales. .

- Sintdeinde latera A B. DE. fubten-
dentia zquales angulos C. & EF D.
inter fe ®qualia, dico latera CB. C-A.
ipfis F E. FD. efle xqualia, & angu-

fum A. angulo D. zqualem.. Si enim

latus EF fit majus latere BC. fume
retam E G. zqualem ipfi BC. duc
re¢tam. D G. quoniam igitur latera A B.
BC. funtzqualiaipfis DE. EG. & an-
guli B. & E. funt ®=quales ex hypoth.
eritbangulus C. ang&

Igitur & angulus E G D.angulo EFD.
erit zqualis, hoc eft externus interno

& oppofito ¢ quod eft abfurdum. Non ¢4, ¢

eft ergo latus EF. majus latere BC.
fed neque minus eft, ut oftendit
eadem demonftratio applicata lateri
BC. ergocfteizquale ; ergo triangula
ABC. DEF. {¢ habent juxta 4. cum
latus AB. ipfi DE. & BC. ipfi EF,
& angulus B. angulo E. fit xqualis &
‘confequenter bafis A C. bali D Fu

‘Q.E.D.

Thales milefins antor bujws fertsir.

E's PRO-

0 EGD.zqualis.b 4.1.
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A [~

P ROPOSITIO{XXVII.

. "8t 1
o \ duas reltas
“ A B ___AB.CD.

T ¥ ¢34 EF.

Y ¢ H D incides an-

.3 L , E gulos  al-
S ~ ternos AG H. DHG. «qua-
s lesinter fe fecerit: parallbla eruns
T inter [eredte,

Y‘I‘/"’v 4 )

AR Prob Si non funt parallel#
S e Py a coibunt tandem puta in L
A " & fiet trhangulum GIH, cujus
7 -’]5,,/, angulus externus AGH erit
I8k b16.1.b major interno & oppofito
PRSI GHD. cui tamen ex hypothefi
ARSI erat zqualis. Similiter demon-
AN ﬁrabn:ur, fi dicantur concurrere
g £ rltil K.{ Ergoaun?n cogcu];mnt.
: _:"\lt‘ » rgo unt parallele Q. -+ -

/: # “} \\)\: b ) ’
AT PRO-
',-’,' i LY

R .

s AR

M\J

PRSI
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PROPOSITIO XXVIIL
£ S in duas T’.‘..tgl.
. relas AB, CD.
A \0 B rea EF. inci-
i : dens 5 externum
angulwm A GE. .

' C H D interno ¢ oppo-
V) o \ P frotrad (l;ff:.

: k : pertes G H C,
R wguelem fecerit 2 ant internos 5 eafdim parter .
: A GH. GHC. duobus retis aguales fecerit :

v parvallele erunt inter fe relee. i

Proh. 1.pars. Angulo A G E-azqua- 2 I15.1.

lis et angujus BGH, angulus CHG.
zqualis_ponitur angulo A G E.
! bergoalterniBGH.G HC. funt xqua- br..£x,
. les,cergorettz AB.CD. funt pml?c]z- ¢ 1.

Prob. 2. Angulus EG A. cum angulo
A G F. d valet duos re€tos, angulid 13.1.
AGH. GHC. ponuntur zquales duo%:xs
retise ergo fubdu&to communi angulo ¢ 3..4x,
AGH. remanebunt anguli EGA. GHC.
males.* Ergore€tx A B. CD. funt pa-
rallelz per priorem partem hujus.

Ex fecunda parte hujus propofitionis,
conftat fufficienter de veritate undecimi
Axiomatis: nimirum i contrario. :

N O T A. .

_ Hatres proprietabes 27, ac28. propo-

i fitione _propoﬁtpzariaicmtimri pogmﬁpm
uti [equens 29. queque eatenus per mo-

_ Anms converfions demonfirata videtur.

E4 PRO-
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S ! ‘PROPOSITIO XXIX.
, '- . l “gh. ze0. In pdral-
o v i E leles  redus
oo PR A . AB.CD.

S —p recta E'F.
H \F incidens ;: ¢

alternos an-

3 N
e N
AR
%S \\ \ A \I
o AM-M'Mmum

2 : gulos B GH. GHC, equales
T inzer [e facit : & externum E.G B.
P {; i interno & oppofito & ad eafdem

T partes EHD. equalem : & in-
g ternos ad eafdem partes A G H.
CHG. duobws rectis aquales,

/7SR SR _ reb, 1. pars. AnguliD HG,
A, f/;" “" 5. s PGHC a valent duos retos :

~
~
™ N
o T

-

8 bsg., 2nguli tem DHG. B G H.
B ZARdS T c3.  bvalent duos re@os ©ergo fub-
AN R v duGo communi angulo DHG,
SRV i ! [ anguliBGH. GHC. alternire-
I -'1 {.‘ . E : ‘ manebunt zquales.

TN i Prob. 2. Anguli E GB.
SRR | ¢ 13.1. B G'H. valent d duosreos: an-
b s guhBGH G HD. valent

SRERARTRN ¥ ' ¢ duos”
5; ‘\ M N .
;‘. 1,“‘1'"‘\‘. )

E
}

1

B ot e

.
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Lizer Primus, 57 . . 01

¢ duos rectos, ergo fubducto com- ¢ 28.1. - g
‘muni B G H. remanebunt anguli P
EGB. EHD. zquales. I

Prob. 3. Re&tz AB. CD. A
ponuntur parallele f ergo ne-f35. .
que verfus A, neque verfus B, P7
concurrunt, ergo tam verfus A, T
quam verfus B, anguli interniad e o
eafdem partes funt zquales duo- Lo
bus reitis , & fi enim ex aliquag 1, _ ;
parte effent minores', ex eacon~"* S
currerent, ‘ A

Coroll. Omne parallelogram- S
mum , habens unum angulum _ 3
reGum, eft parallelogrammum ;

reftangubum.”

-

PRO- ’ o



(SN
-_‘\\\ N
SN

|

NN

.

IR
=
:

Y

R <
NN Y
SRR Yo

\

SUs Loy
< \f\ PO TR RN

e

2

\\r\:f
R
e AT

\
A N
- s e
Ra "

v

[P

.

N
e Y

N

R
L

—~

N

4\ AN \‘\“;\\\\\“\\

_w

3

-

—

> ~
W .

=

PR

g

s
P

R

s L -
ey Rt

p...ore® £V g AL

— =

o B ,

L i e e

I
—
——

\

TSR

o =
- At

[P

!

.8 Erem.EucriDIy !
PROPOSITIO XXX |

G
Tb.»zx.A k B- ‘
o N dem  rects
X .1'\ E-EF. paral-
—lele A B.
¢ *\ "cp.oin
ter fe funs

. parallele.

) Prob. Tn has tres retas in €0«
dem plano pofitas fi cadae
reGa GK. angulus AIL, zqua-

"~ azg.1lis eritangulo IL F, 2 quia funt-

alterni 3 & angulus externus
ILF. angulo LK D. interno&
b1 oppofito: b ergo anguli AIL.
;‘; L K D. funt zquales : ¢ ergo
7.1 .
re¢z AB. CD. funt parallelz
Q.E D.

PRO-

Qua i~

T ey B S

Sy
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PROPOSITIO XXXI.

% | A dato Pble.
B pm&o G, ™10
date rella
H > CD. pa-
\ mllelam re-
Gam lmcdm AB ducere,

- K

Ex G. in datam C D. duc
ream G H. utcunque, &
angulo G H D. 2 conftituatur a 23.1,
zqualis ad G. nempe angulus ..
HGA. b erit re@a A B, ipfib2y.x.
CD. panllela , quia anguli al-

terni AGH. DHG., funt zquas

les QE F.

PRO~
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PROPOSITIO XXXIL '
Th 22. A D Trianguli

ABC. uno
latere B C.
produite in
B C . RE, externu

angulm A CE. diobus internis &

oppofitis ABC. B A C. equalis
eft: dy’ trianguli, tres interni am-
guli A.B., C. duobus re&wqude:

- fum. .. :
‘8311 Prob 1. pars. =Ducaturch
reta C D. parallela’ reGtz:
AB. tunc quiare@a A C.. cadit

. inparallelss AB. CD. angulus .
baga A, zqualis eft balterno AC DY,

Et quia B C, cadit in eafdem, pa-
rallelas angulus ECD. externus
~eag9.1. © 2qualiseft interno B.. Totalis
ergo A CE. 2qualis eft duobus
internis & oppoﬁtls A, & B.

- QED. )
Prob., 2. Angulus A CB.
d13. 1. cum externo A CE. dvalet duos
. te&os,

T e .
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. rectos » fed angulus ACE. ¢z 320

qualis eft angulis A, & B. ergo
angulus C, cum angulis A, & B.
valent duos reQos, ergatresan-
guli , &c. Hujus propofitionis
autor fertur Pythagoras Samius
circaannum ante Chrift. 650.

Coroll. 1. Omnes tres anguli

vnius triarguli , funt 2quales tri-
bus cujufcunque alterius trianguli
finul fumptis; & quando dwofunt

zquales_duobus , erit & reliquus -

reliquo zqualis, -

Curoll.-2. Intriangulo Ifofcele
reftangulo, anguli ad bafim funt
femirecti. -

Coroll. 3. Angulus trianguli
zquilateri eft una tertia duorum
reGtorum, vel duz tertiz unius
redi,

Sch. Omnis, figura reQilinea
diftibuitur in tot triangula, quot
Jpfa continet latera, demptis duo-
bus, & angulitriangulorum, con-
ftituunt angulos fAigurz,

F PRO-

)
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PROPOSITIO XXXIIL -

- #hag. B Rede AC.

- B D. qus equa~

les & parallelss

AB. CD. u

© eafdem partescon-

Jungunt : & ipfe aquales & pa-
rallele funt.

rob. DucreGtam D A. que

L9 1. 'P'dat_as AB.CD. jungat 2tunc

N anguli alterni DAB. ADC,

- erunt zquales : latus A B. poni-

tur zquale lateri CD. latus A D.

) eft commune ergo bafes A C,

b4 1 D B. funt zquales. ® Ergo an-

' li CAD. AD B. funt zqua-

€271 ﬁ?s ; ¢ergo reGtz AC. DB.
funt paralicle.

PRO-
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| . Prob. Re&= AB. CD. po-

Liser PriMus, 63
FROPOSITIO XXXIV.
‘ Parallelogram- 1b. 14.

A B .
morum [patiornm
- E que ex adverfo &
latera AB. CD.
" cC D AC.BD. ¢
anguli A.& D.B. & C. equalia
funt inter fe, & diameter A D.

illa bifariam fecas.

nuntur parallele, 2 ergoan-, ,
gulus BAD. angulo CD A. &
angulus CA D. angulo ADB,
funt @quales , cum fint alternt.
Ergo triangula ABD. ACD.
habent duos angulos zquales al-

_terum alteri, & ipfis commune .

9.5

latus A D. adjacet; bergo& re-p 161

liquianguliB.& C, funt zquales,

" & reliqualatera, A B. ipi CD.

& B D.'ipfi A C. erunt zqualia,”
cum’ zqualibus angulis , nempe
alternis opponantur. ¢Ergotrian- ¢ 4. .
gula ABD. A CD. zqualiain-
ter fe funt, Q. E.D.

‘ F 2 PRO-
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. 64 ErLem. EucrLiprs
- PROPOSITIO XXXV.

Th29. A_E__B A F E B Parale-
' logramma
VYV~ AD.FD.
A:]DE ‘pc D fuper ed-
dewms  bafi
. :G} _: - CD. ¢
. € >

i iifdem

paraliels AB. CD. conflituta,
anter fe funt equalia. -

d tribus modis poteft contin-

gere, fi, ut vides , in 1, fignra,

ficdico. Re@= AE. EB, funt

ar4x 2 zquales 5 quia funt b zquales

b3+t ez CD. Re@tz AC. ED, -

funt zquales : angulus CAE.
¢ #9.1. ¢ zqualiseft angulo D E B. ergo
¢ 4 1. triangulum C AE. ©zquale eft
£1.4x triangulo DE B.- f addito ergo
communi F CD. fient parallelo-
gramma AECD: CEBD.
zqualia,

Siutin2. ReGz AE. FB,
g3 funt zquales ut prids: gdempta
Ax. igitur communi F E, erunt 2qua-

les



Liger PriMmus, 55

lesAF.EB. Re&tz AC.ED,
funt P zquales: anguli A. & E.h 34.%

funt.  zquales , ! ergo triangulal 29-t.

FAC. BED. funt zqualia, addito’ * ™

ergo communi trapefio EFCD,

parallelogramma A E C D,

FB CD. erunt ™ zqualia, m 2.
Siutin 33, idem repeto, Recte '™

-AE. FB. funt » zquales ipfi C D, n 7S

“ergo & inter fe: ergoreta AF. © 1.
P zqualiselt re®z EB. Retz, .
A C.ED. funt 9zquales, anguli 4.
item E, & A. funt * quales : er-
§o triangula ACF, EDB. funt

T 29.1.

zqualiat Ergofiabutroquetol- (4. x

Ias triangulum E G F, relinques
zqualia trapezia ACG E. &
¥ GDB. quibus {i addas com-
mune triangulum CG D. facies
parallelogramma AD. DF, 2- -
qualia. Q.E.D.
SCHOLIUM
Hinc omnium parallelogrammorums
dimenfio., cum aqualia fint parallelo-
Zrammo redangulo . cujus are provenis
o imwltiplicarione laterum , patebit. |
» F3 PRO-

q 341«
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66 Erem. Eucripis

- . \ .
PROPOSITIO XXXVI

Tb,' 26- A.' a ' ”x B Pd’ﬂl"'

| lelogram-
1 ma AE.
(<]

S per aqua-

* libus bafibws CE. FD. & iniifdem
parallelis AB, CD.conflisuta, in-
ter [e funt aqualia. '

Prob. Conne&antur paralle-
: logramma re&is CH, EB.
a 34.1. 2 quz erunt xquales & parallelz.
: Hoc pofito, Rarallelogrammum
b 351 AE. zqualeeft ipfi ® CB. & pa-
- rallelogrammum CB. ipfi k HD.
¢ ergo parallelogramma A E.
4 HD, funt zqualia, Q.E.D.

(I8 N

PRO-

x nHD.ﬁL— o

) e
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PROPOSITIO XXXVIL -

E x B Triangula 1b. 27.
ACDFCD. -
* fuper : eadem
—x bafi CD. &
in nfdem pa-
rallelis AB. CD. conflituta ] (unt
| inter (e aqualia.

Prob. 2Per D. ducas DE. pa- 2 3t.I.
rallelam ret2 C A. & D B.
ipfi CF. parallclogramma AD.

CB. berunt equalia: < fed eo-b 35.7.

rum dimidia funt triangula ACD, € 3¢

FCD. ¢ ergo 1pf'a tmngulad 7
ACD, FCD funt aequaha.

Q.E.D.

.P4 PRO-
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" PROPOSITIO XXXVIIL

A G . K

R F

728 Tsiangula ACE.BFD. fuper
equalibus bafibs CE. ED. & in
iifdem parallelis AB. CD, aqua-

© lia funt inter fe.

a3r.7. TYrob. 2 Ducatur EG. paralle- ]

' laipi AC.&FH.ipliBD. .
b36.1.b erunt parallelogramma C G,
¢3¢+t HD, zqualia, ©Horum dimidia |
 funt triangula ACE, BED.

d 7. dErgo funt inter fe aqualia,
AR QE. D. ~. ’ J

R : 3 PRO-
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PROPOSITIO XXXIX.

—7%  Zqualiagrian-1h. 29:

roA grle A B C,
j D B C. fuper h

eaden bafi BC.

B < & ad eafdem

| partes conflituta s in isfdem funt pa-
’ rallelis. Hoc eft AD, eft paral-
i lelaB C. o

Prob. Sinegasfit. * AE. ipfia3rs
B C. parallela cui re@a-B D.
produ&a occurrat in E. Du&a
ergore€a CE. b triangula ABC. b 371
E B C. erunt zqualia, parstoti, :
quod fieri nequit : nam triangu-
lum D B €. 2quale triangulo
A B C, =zquale quoquemzr_et
triangulo E B C. per 1.”ax,
Quod fi dicas AF. & BC. dfle
parallelas , eadem repetetur de-
monftratio, & fequetur totum &
partem effe 2qualia, '

"PRO-
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70 Erem. EucripIs

FPROPOSITIO XL

!
8
)

ABC
D EF.
fuper a-

B - c ;
gualibus bafibws BC, EF. & ad
eafdem partes conflituta 5 in iifdem
Junt parallelis AD, BF.

efle parallelam , fit A G. cui

occurrat E D, produ@a in G.

# 38.1. Tuncducta G F. erunt 2 triangu-
laGEF. AB C.xqualia : pone-~
bantur autem aqualia triangula
ABC.DEF. ergototum GEF.
& pars DEF. eidem triangulo

b1 ABC.zqule, b erunt zqualia,
Ax. ] .
‘Quod fieri nequit.

PRO-

~

4 Zqualia
triangsla .

Prob; Si negas AD.ipfiBF.
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PROPOSITIO XLI,

Si paralle- 1. 31,
logrammum
AECD., .
communem
cum trian-

C D

gulo ¥ C D. bafim C D, habuerit

& in iifdem parallelis AF. CD,
fuerit: parallelogrammum evis du-
plumtrianguli.

Prob., Ducatur diameter A D,
Triangula FCD. ACD,
2 funt zqualia ; Parallelogram- 2 37.x.
mum C E. b eft duplum triangulib 34.1.

. r . ‘.
A CD. cergo & trianguli FCD. i{x.

Q.E.D.

SCHOLIUM.

Cum jam per 35. omnium parallelo-
Lrammorum aves obtinetur; etiam trians
gulorum , que corundem dimidia funt 5
%on latebit,

PRO-
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PROPOSITIO XLIL

Prolle- A a ¥y Datoirian-
mair, . D/ gulo ABC.
&quale pa-

ralielogram-

]

conflituere
. B E  C indato redti-
. L i ‘AB éneo ﬁng‘;D.
ati trianguli . Bafim
‘a0 1. DB C. div%de a bifariam in E.
b 3r.1. ductaque E A, b agatur per A,
recta A H. parallelaipfi BC. Ad
c23. 1. pun&um E. ¢ faGo angulo GEC.
1pfi D. 2quali; educatur ex C.
d3rrrefta CH. ipfi EG. 4 parallela

. ' dico factum, v

Prob. Triangula ABE. AEC,
¢ 38.1. funt ® zqualia : triangulum AEC,
eft dimidium trianguli, AB C.
f 411 & f dimidium parallelogrammi
‘ B C. fuper eadem bafi E C, con-
ftituti : ergo triangulum A B C.
g 6 eft 8 zquale parallelogrammo
*™ G C. habens.ex conftru@ione
_angulum G E C. zqualem dato
anguloD. Q.E.F.
- N PRO-

mum G C.
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PROPOSITIO XLIII.

® omnis 1. 32. e
o7 parallelo- : e
A grammi , Sy
H E S

K compleme-

D E c> 14 eorum e
’ ‘ _ que circa ' S
diametrum [unt parallelogrammo- .

r#m;, inter [e funt equalia. L

In hac figura, parallelogrammae " Py
circa diametrum funt , FK, ! IR
HE. complementa verd eorum, - '
parallelogramma A G. G C. hac
complementa dico effe zqualia.
Prob, Triangula BAD. BCD. ‘
funt 3 zqualia. Itemquetriangu- a 34.7.
la BKG. BFG. & GED.GHD.
Ergo fi ab zqualibus triangulis
B AD. BCD. tollas zqualia,
nempe BKG. iphi BFG. &
GHD. ipli GED. tomple-
mentaG A, G.C. quz remanent, o
erunt zqualia. Q. E.D: _ SN
. G PRO- :
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SO/
L . B :%E—j/m B

- Fero

e

PROPOSITIO XLIV.

Prolle-  Ad dasam rectam F. dato trian- ‘g
™41 gulo A B C, equale parallelogram-

: mum CM. applicare in daro an-
ny gulo reGiilineo D,

Conﬁituc triangulo A BC.
' 242 1. a zquale paratlelogrammum
i C G. habens angulum GE C,
Pl zqulem angulo dato D. tum
’ " produc BC. in K. fic ut CK. |
b3 1 fit Bzqualis datz F. per K. agatur f
‘ ¢ 31.x. ¢ KL parallelaipfi CH, occur-

i rens G H, produ&tz in I. De-
b inde ex I, ducatur per C. diame-*
ter 1C, occurrens retz GE.
produ&z in L. & per L. ducatur

LM. parallela ipfs EK, fecans IK.

. - pro-
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productam in M. producatur-.
que HC. in N, dico parallelo-

-grammum CM. effe quod peti-

- tarx,

Prob. Complementa G C.

C M. funt 4 zqualia, parallelo-d 441

gammum G C. eft ¢ zqualee £«

sriangulo ABC. ergo & comple- <4 -

mentum CM.habet autem lineam
CK. zqualem datz F. & angu-
lgn C N M. zqualem angulo

H CK. qui f2qualis eft angulof 28.r.

G E C. qui ponitur zqualis dato ¥
angulo D. ergo parallelogram~
mum CM. xquale eft triangulo
A B C, & habet lineam C K.
zqualem datz F. & angulum
gNM. zqualem dato D. Q.

. F.

G2 PRO-
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PROPOSITIO XLYV.

- A

N
N

N
Y

O'YHI D,

\
x

NN
D 4‘\\‘ O

Proble-  Dato vedlilineo A D. equale pa-
13 rallelogrammam E D, conflituere,
in dato rellilineo angulo F. ,

ivide re@ilineum in triangula,
244.1. Dfac parallclogrammum a E I,
zquale triangulo BCD. in an-
gulo H.zqualiipfiF. & fupralatus G I.
parallelogrammum G D zxiualc trian-
- gulo A BC. habensin Langulum GID.
zqualem ipfi L & faGum eft quod pe-
“titur. -
Prob. Parallelogrammum EI zqua-
bE jeetb niangulggBmC D. in angula H.
. P zquali dato F. rurfus parallelogram.
" mum G D. zquatur triangulo ABC,
etiam in angulo dato, ergo parallelo-
mmum E D. quod zquale eft parti-
us fimul fumptis, xquatur reéilineo
N T _ ABCD. indatoangulo Q.E.F.

PRO-
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PROPOSITIO XLVI.

Datd re&i A B, probie-
quadyaum ABDC, ™'+
defcribere. -

Fx A. & B. 2erige perpendi- o .
4

culares C A. D B. zquales
ipfi A B. jungaturquerecta CD.
& fadum eft quod petitur-. .
Prob. b Anguli A, & B. funtb Ex
re&i: ergoreGz A C. B D, funt “%
c paralle?x. Utraqued eft zqualis d &x
ipfi AB. ergo & interfe: cergo 2””{;
& AB. & CD. parallclz, funt prp.
zquales: ergoAC, CD. DB,
Tunt 2quales, & figuraeft paral-
lelogramma : cumque anguli A.

c28. 2.

& B. fint re&i, ferunt etiam op- f 34.x.

pofti C. & D. re&i. Ergo
ABDC.eft quadratum. Q. E. F.

~

G3 - PRO-
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PROPOSITIO XLVII.

' k D . '
633 Inveltangulo triangulo BAC,
quadratum BD. quod 4 latere BC, |
reltum angulum B A C. fubten-
dente defcribitur § aquale eff qua- |
- dratis BG, GH. qua Xlateribus |
‘B A. AC, redtum angulum BAC, |
continentibus, deferibumtur,

Prob. Ex punfto A. duc |
#3nr. 1 2ream AL. parallelamipfi
BE. & jungere@tas, AD. BL
Triangula ACD. ICB. fe ha-

bent juxta 4.nain latera CD.CA. |

- funt
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funt 2qualia ipfis CB. CI. & an-
ﬁuli contenti ICB. ACD. 2qua-
es: cum anguli ICA. BCD.
fint b re@i & angulus A CB.b 3o
communis: ergo triangula ACD. D-
BCI. funt zqualia. Sed triangu-
lum ACD. eft ¢ diinidium paral- ¢ ¢r. 2.
lelogrammi L €. cum fint fupra
eat?gem bafim C D. & inter eal-
" dem parallelas AL. CD. & trian-
gulum I CB. dimidium eft qua-
drati CH. ob eandem  caufam.
¢ Ergo quadratum CH. eft ae(}u'a.- d 6.
le parallelogrammo L C. cum A
eorum dimidia fint 2qualia,

Jam ducantur reGz AE. FC,
TriangulaFB C. ABE. funt:
qualia, cum {e habeant juxta 4. &
triangulum A B E. eft dimidium
parallelogrammi B L. ficut trian-
gulum F B C, dimidium quadrati
B G. ergo quadratum B G, eft =-
quale parallelogrammo B L. To-
tum ergo quadratum BD. zquale
eft quadratis BG. CH. Q.E.D.

G4. SCHO-
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! SCHOLIUM

Nobilsffimum hoc Pythagore inven-
tum preter infinitas utilitates , qxas per
univer[am Mathcfin fhergere nemo infi-
ctastbst , Methodnm nobis tradit.

1. Ex datis duobus quibufcrmane la-

. deribua intriangnlo vectangulo reliquum .
© latwsinvenire. Nimirum fi AB. 6. par-
tium AC. 8.erit BC. 10. nam [i qua-
Aratum A B. 36. addatur ad quadratum
A C. 64. fumma erit 100, ex quo ex-
tradaradix erit 1o. ipfum latis quafs-

tum BC.,

Vel i BC. fit10. AB. 6. erit AC. 8.

' Zuom'am /i & quadrato B C 100. fubtra-
batwr quadratum A B. 36. relinquitur
64 cxjus radix eff latus quafitam A C.

2. Additionem ¢ [ubiraitionem qua-
Araterum , que dtg}rmtinm inter Aata- :
veum linearum quadrata offendit.

3. Cum ex tribses vedtis lineis 3. 4. 5.
partium val ex aquo pey alios numeros
multiplicatismon nifi triangulum recan-
iulum conftitui poteft ( quod occafionem

ythagora de boc invento dediffe plurimi .
contendunt ) inipfis campss [emper porea [
rimws fumiculo conficiens fam dictum
sriangulum pythagoricum , angulum re- j
um determinare. '

t
t

[

e — A wtw

PRO-
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PROPOSITIOXLVIII, )
Si quadratum quod T4,
D ACB umw lm‘gum *
trianguli CAB.deferi-
bitur, aquale (it sis
que areliquis ducbus
trianguli " lateribys
& AB. AC. deferibuntur
uaRrates :  angulus
C A B. contentus [ub reliquss duobus
triangulilateribus A B. A C.redlus eft.

Prob. 2 Ducaturex A, ipfi AB., a 1r.x.

perpendicularis AD.ipfi AC,

xqualis, jungaturq;reta DB. hoc

Eoﬁto fic dico. Angulus D AB.
reCtus eft, ‘ergo quadratum refig b £x

confh.
€471

D B. zquale eft quadratis reGa-

rum AB.AD.vel AC. Sedqua- =~ .

dratum ipfins C B. ex hypoth. z-
quale eft qiadratis earundem CA.,
AB.dergoretz CB.BD.funtdr.
zquales. Ergo triangula C A B, 4%
ADB. habent tria latera zqualia,

¢ & a!}g,ulos qui 2qualibus lateri- ¢ 8.7, -

bus refpondent zquales. Ergofi
angulus D AB. reétus eft, erit
etiam reGus C A B. cum latera

D B. B C.fint zqualia. Q.E. D.
, SCHO-
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- SCHOLIUM.

uamiysam omnes propofitiones in
lib;%'l:'arl?dxk Suam per Univerfam Ma-

- thefin obtineant Ufum , nibilominws ob .

frequentiorems allegationem , quafdam
¢ffe feligendas nullws dubito . quarum
catalogum , ut bic, poff omnes fequentes,
apponam libros. - )

Libri primi Infigniores propofitiones.
4.5.6.13.15. 3.6..7.9. 31.32.36.37.38.
41.47. guibus & pennullis annumerantsr
18, 19.20.

Problemata porro paffim per tetum
librum primum difper/n, ad exercitium

regula ac circini minime negligenda funt;

- owm in [ublequentibus conflrnctionum
Jacilitatens pareant.

{
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EVCLIDIS

" ELEMENTUM II-

| DEFINITIONES
L

c D Parallelogrz-*
- ~ | mum rectan-
guli ABCD,

contineri dici-

) tur fub dsa-
A B busrectis A B,
BD. que rectum angalum A B D.
comprebendunt.

uemadmodum in circulo
Q cognita diametro, tota ejus
area cognofeitur, fic ex-
preffis duabus lineis quz angulum
reCtum continent in parallelo-
grammo re&angulo, ftatim tota
¢jus quantitas intelligitur , nimi-

fum latitudo & longxtudo
Oblerva 1. " Illud parallelo-
grammum dici reGtangulum quod
unum
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.~ unufn habet angulum reGum. Si
a 20.1. enim unus eft reCtus 2 berunt &
b 347 geliqui recti. - .
Obferva 2. In fequentibus
nomine rectanguli , Euclidem
" {femper intelligere parallelogram-
~ mum retangulum, licet vis no-
minis id non exigat.
3. Geometras omne paralle-
lograramum exprimere duas tan-
tum nominando literas, qua per
diametrum opponuntur. Ut ap-
T pofitum parallelogrammum ap-
pellant. A D. .

4. Cogniti§ lateribus retan-
guli, inveniri ejus aream ex mul-
tiplicatione numeri unius lateris
in numerum alterius lateris circa
eundem angulum. Similiterque
cognita area re(tanguli & uno la-
terum, inveniri alterum latus i
dividatur numerus arez per nu-
merum lateris dati, quotiens enim
erit latus quefitum,

IL




Lieer Secunpus. 85

1.

A_F Omnis pa-
vallelogrami
fbatii unum-
1 gquodlibet eo-
THIB N4 CiT-
| ca diametri
E D illiw  funt,
parallelogra-
morum 5 cuim duobus complementis
gnomon yocetur,

In parallelogrammo A D. pa-’
rallelogrammum G E. cum

duobus complementis GE. EH.

vocetur yrepdr, quod Latiné nor-

mam fonat , ejus enim fpeciem

nobis exhibet. *

-

H PRQ-

.

~
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PROPOSITIO I.

1. C. F D Si fuerint
B duareieG.

& AB. fece-
turque alte-
. ra ipfarum
— A B.1w» qnor-

A E B :unqg{'egmé'-
t4AE EB.
. v vedangrlum

CB. comsprehenfum fub duabus redtes AC.
wnfecti hocelt G. & A B. fecti, aquale
redlangulis CE. ¥ B. que fubinfeidd

. CA. & quolibet fegmentorum A E.EB.

’ comprehenduntur.

rob. Ex punétis A. & B. erige a per-

& I; L Ppendicuﬁres AC.BD. aequglcs datze

G. & ducatur re&a CD. ficque fiat

- ex lineis C A. hocelt G. & A B. reétan-

gulum CB. Retam A B. utcunque di-

d 3t 1.videin E. & fiat d E F. parallela & ®qua-

& 3. 1. lisipfiA C. erunt CE. F B. reGtangula.

e 29.1. Nam angulus F EB. retus eft ¢ quia

f 28. 1. 2qualisipfi A. & confequenter f reliqui

g 34 1. anguliredti, & latera g lateribus oppofi-
tisequalia. Hecautemn duo reftangula |

CF.BF.fimul fumpta funt xqualia to-

tali BC. hoceft partestotic. Q.E.D.

Idem patet in numeris, puta 6. & 2.

divide 6. in 2. & 4. dico 12. numerum

roduétum cx 6.in 2.¢qualem cfle duo-

gus numeris 4. & 8. qui fiunt ex multi-

plicatione duorumin duo,& in quatuor.

PRQO-
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PROPOSITIO IL
EG u ¥

AB. feita fir ni-
cungque puta in
C. & D. Redtan-
g#la EC. GD.
H B. compreben-
[4 fub tota AE.
_ hoclizft fA B. &

¢ D 49 eg men-
A o ?orum‘j\(, CD.
BD. equalia funt, quadrato A¥. quod &
tora AB. fir.

Si redin linea Th. 2,

rob. Ex AB.fiat a ﬁuadratum EB.a 461,
Pex C. &D. erigantur b CG.DH. b 31.1.
parallele & zquales ipfi A E. hoc & 3.1.

Eoﬁto » erit re€tangulum E C. compre-

enfum fub tota AE. ¢ hocet AB. & ¢ 30.
fegmento'A C. & codem modo retan- Def,

gula GD. HB. fub tota & utrolibet

-{fegmentorum. Cum ergo rectangula
EC. GD. HB. fint partes omnes fiio
toti quadrato AF. zquales, patet re¢tan-
gula comprehenfa fub A E. hoceft A B.
& fegmentis A C.CD. D B. zqualiaefle
quadrato linez A B. Q. E.D.

In numeris divide to.in 7. & 3.dico
70. & 30. qui producuntur ex multipli-
catione 1o. in 7. & in 3. 2qualia effe
100. quadrato numeri 10

H: PRO-

e
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PROPOSITIO I1L
c__ - F D

~

AT E B
- ¥h.3. - SireGalinea AB. fedla fit ut-

cunque in E. Rectangulum C B.
Ve Jubtota AB. & uno [egmentorum
A C. hoc eft AE, comprebenfums
equale eft feangulo F B. quod fub
fegmentis BE. FE. hoceft B A,

. .
Al - : ‘\ N N = 3
~ NN .o
N \ .
Y Ny e
PP IGIINL. 2o ER g TS 1. el
. . N

SN

AL N

TN N
[P iy

o

~

A N TS
PN W Y 70

R

e

a———
o o m—
o
~
N Wy
~ Y

Y l/f} f g S comprebenditur , & quod & pradiddo |
e é , ' fegmento A E. deferibitur quadra- -
t A IR 20 CE. :
228 YDrob. Datam AB. feco utcun-
R ‘ Pquein E.ex pun&is A.E. B,
RN TR a 1. 1. erigo 4 perpendiculares AC.EF,
RN § ( ; 5&3“- B D. parallelas b inter fe & zqua-
' ;¥ {l‘\, i ! %3 % les fegmento’ A E. tum duco
22 ,'\.P\ W re&tam i punéto C. ad D. qua
, ,"“ ‘o . ‘¢ 33.1. erit parallela ¢ ipfi A B. Hoc po-
B S fito fic dico, AC, eft zqualis
“/1-./'/"..".‘: l ' d‘Pﬁ
R ", “ v . .
1 H}:‘,\\‘,, N ,




_Liser SEcunxpus, 89

dipfi AE.ergoretangulum AD. d Ex |
eft comprehenfum fub tota A B. confl.

& uno fegmentorum A C. hoc eft
AE. Rurfus FE.eft 4 zqualis
ipfi E A. ergorectangulum FB.
eft comprehenfum fub fegmento
BE.EF.hoceft AE. Denique
parallelogrammum A F. quadra-
tum eft cum A C. EF. fint
perpendiculares & zquales ipfi
AE. Ergo cum reftangulum
A D. zquale fit quadrato AF. &
rectangulo F B. patet reCtangu-
lum fu%) tota A B, & fegmento
A E. zqualeeffe retangulo com-
prehenfo fub fegmentis AE. E,B.
& quadrato predi&i - fegmenti
AE. QE.D.

In numeris divide 10. in 7. &
3. numerus 70. productus ex 10.
in 7. zqualis eft numero 21. qui
€x 7.°in 3. producitur ; una cum
49. quadrato prioris partis 7.

H3 PRO-
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c PROPOSITIO IV,

1. 4. © Sirealinen
+ D F EAB.feéi‘Aﬁt
utcungue;in C.
quadratumAE.
Zuod Atota AB.
eferibitur 5 &-

K quale erit qua-
. mtic}*lF.CK.
. #e & fexmentss
“A G B%c.c‘éde/m.
bunitur , & el
veftangulo quod bis [ub fegmentis A C.

C B. comprehenditur nempe retangulis

AG.GE.

a 46.1. rob. Superdatam A B, fiat a %.13;-
Pdratum A E.-duc diametrum D B.

ex C.fiat CF. parallela b re@a B E.

fecans diametrum in G. per quod age
H K. parallelam b ipfi A B. hoc pofite
ficdico. Trianguli ABD. Jatera A D.
AB. funt- =qualiz.. ergoanguli AD B.
ABD. funt dzquales, ergo ¢ femire&i,

b 311

€ 32.1

angulus DF G. reétus f eft , angulus
F D G. ofienfus cft femireftus, ergo an-
g 32.1. gulus F G D. etiam g femireétus eft,
b 6. 1. ergo latera DF. F G. funt h zqualia:

i 34.1. fed ipfisetiam funt xqualia i latera op-

130, pofita DH. HG. ergo paraliclogram-

bt mumF H. quadratum | ¢ft, Eadem de
) . }

caufa

. *cum angulus A. fit reGtus. Idemque -
£ 29.1. dicendum de triangulo EDB. Rurfus

e e
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caufa quadratum erit CK. ergo HF.

C K. quadrata funt fegmentorum A C.
CB. cum latusH G. fitzquale, 1pfi A C.
Similiter reétangula A G. GE. conti-
nentur fub fegmentis A C. CB. quia
CG.GK. funtxquales ipfi CB.cum CK.
fit quadratum : dic etiam G F. eft ®qua-
lisreéte HG. ob quadratum HF. hoc
eft reCtz AC. Igitur cum quadratum
A Ez fit zquale quadratis HF. CK. &
rectangulis AG. G E. verum eft quadra-
tum AE. fuper datam A B, zquale efle
quadratis fegmentorum AC. CB. &
reCtangulo comprehenfo fub jifdem
fegmentis, bisfumpto. Q.E.D.

Si dividatur 6. in 4. & 2.quadratum
6. hoc eft 36. zquale eft quadratis par~
tium 4. & 2. hocet 16. & 4. unacum
reGtangulo bis fumpto ex numero 4.in
2. quoﬁu rofert 8.

Coroll. 1. Hinc manifeftum paralle-
I_?Framma circa diametrum quadratk
efle quadrata. .

. Coroll. 2. Diametrum quadrati divi«
dere ejus angulos bifariam. :

Coroll. 3. Si re@ta linea bifariam fe-
cetur quadratum totius linex xquark
quatuor quadratisex dimidia.

M4 . PRO-
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' I
PROPOSITIO V. }
B F X !

Lol Nk il
i ;

= PN

A cC DB

Th.s.  Siveda linea AB. feceturin
equaliain C.& non equaliain D,
Redtangulum L D. (ub inaqualibus
totius A D. fegmentis AD. D G,
hoceft D B. comprchenfum 5 una
cum quadrato H'F. ab intermedia |,
fectionum C D. aquate eft quadrato 1
C1L guod & dimidia CB. deferi-
bitar. |

' Prob. Super dimidia C B. fiat,
2 46.1. ..

2 quadratum C I. ductaque
b;3r.1. diametro B E. agatur b per D, |
|
|

reGaDF. ipfi B I, parallela: Ex
eadem recta B I. fume BK. 2qua-
lem ipfi DB, & per pun@um K. .
agatur KL. ipfi AB, rarallela,
: ut
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ut & AL, parallela ipfi B K.
hoc pofito fic dico. Rectangu-

lum C G. 4 zquatur reQan-d 43r

oitur addito com-

gulo G L ig
muni ¢ quadrato D K. erit CK. e car.

reQangulum ®quale reGtangu-2f <
lo DI. fed AH., f zquaturf 361,

reGtangulo C K. ergo A H.
& zquatur D I, fi itaque addatur g A=,

commune CG. erit reGangulym ™ k. .'

- A G. zquale gnomoni 1GC,
quare cum gnomon 1 G C. cum
quadrato ¢ H F. intermediz ¢ Cor-
feGionum zquatur quadrato C I .f"
erit quoque reCtangulum A G. -
cum przdiGo quadrato H F,
zquale quadrato C L d dimidias
QE.D.. . )

Divide 10. 2qualiter in §. &
§. inzqualiter in 7. & 3. eritque
numerus 21. €x 7. in 3. unacum
quadrato numeri intermedii 2,
quod eft 4. zquale quadrato di-
" midii §. hoc eft numero 25.

- PRO-.
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PROPOSITIO VI

F-_ G E
h A X
A © B D

w6 s redta linea A B. fecetur bifa-

tiamin C.eiquereita quadam BD,
inreltum adjiciatuy 5 rectangulum
AL, comprebenfum fub tora A B.
cum adjeita BD. & [ub adjetta
DI hoc eﬁ B D. una cum qua-
drato K G. a dimidia K H. hoc eﬁ:
C B. equale eft quadrato CE, 2
*linea CD. que tum ex dimidia CB,
tum ex adjunita B D. componitur
tanguam una linea , defcripto.

; 46.1. I)rob SuperreGamC D. 2 fiat

quadratum C E. per B. age

b3.1. BG. parallelambxpﬁDE fume -

D1 zqualem ipfi DB. & ex L.
age 1L. parallelam & 2qualem

ipfi D A, lungaturque re¢talL A,

quo
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quo fado fic dico. Rectangula R
LC. KB. funt inter eafdem paral-b 36.1. o
lelas & fupra zquales bafes,® €rgoc 451
zqualia. Eidem K B, czqualeeft
complementum HE. ergo erit & o
HE. zquale ipfi L C. & additis ~ ] ,
' communibus C H. B I, gnomon A L
GHX. ‘zqualis erit totireGan- B L
gulo AL quod continetur {ub tota . Cor T
- AB.cumadje@taBD. & {ubad= Lot
 jetaD Lhoceft BD. Jamvero A "
gnomon G HK, adjecto quadra- . o
to KG, partis dimidiz KH. d hoc d 34.. Sl g
eft CB.eft 2qualis quadrato ipfius : 7
- CD.compofito ex dimidia ciiad-
juncta,Ergo parallelogramma AL
adjeGoeodein quadratoK G. fiet
gquale eidé quadratoCE.Q.E.D.
~ Innumeris 1o.{fecetur bifariam
iq §. & §. addatur ei numerus 2,
numerus 2.4.qui producitur,ducto .
compofite 12, m adjunctum 2.
una cum quadrato 25. quadrato
dimidii @qualis eft 49. quadrato
numeri 7. qui ex. dimidio 5. &
adjeCto 2. componitur,  PRO-
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K

A C B
[

PROPOSITIO VII,

Sirelta li-
-nea AB. fece-

H

L

D

M tur utcunque
in C. qua-
drata  totius

L

¥

E & urriufvis

fegmenti CB.
fimul fumpta,

boceft AE. EF. equalia funt bis
Jumpto reGangulo A M. quod [ub
tota AB. & fub dicto fegmento CB.
continetur, cum addiro X L., alte- ’
rius fegmenti A C. quadrate. =

rob. Super A B, 2 fiat qua-
dratum AE, fame BM. zqua-

lem ipfi CB. ducantur CL. MK, -
parallelz ipfis BE. AB. produc I
BE.inG. ficut EG. fit qualis .
ipfi B M. ¢ hinc erit MG, zqua-
lis ipfi BE. fiat quadratum EF.
pofito : quadratum totius

‘A B. quod eft A E, cum quadrato

hoc

. fegmen-

-



Liser SEcunpus., 97
fegmenti CB. ¢ hoc eft EF.d 2«

zqualia funt re®angulis A M. conf

"MF. (quefuntfubtota AB. &
~ fegmento B C. cum B M. fitipfi
. BC, zqulis; & in rectangulo
MF. latera MG, FG. fint 2-
qualia ipfis BE. BM. hoc eft
AB. CB.) una cum quadrato
alterius fegmenti A C, quod eft .
K L. totum videlicet partibus
omnibus eft zquale. Q. E.D.-

;; Divide 6. in 4. & 2. quadra- -

 tum totius 6, nempe 36, una
cum quadrato ipfius 2. hoc eft 4.
zqualia funt numero 40. qui fit
ex numero 6. bis du&o in 2, hoc

»  eft 24. unacum quadrato alterius

- partis 4. quod elt 16,

I PRO-
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‘98 Erem. Eucripis
PROPOSITIO VIIIL
Si reSali-
A - cxn b nen AB. fe-
T - CeIUr Htcun-
, ™ que in C.
. ' /R Mz relangwlum
U - ’ er w}n-
B! N .
prebenfi fub
S tota AB. ¢

R

m«wfmﬂfw
.. ;‘i
g

#no fegmen-

torsms B R.
E H e ¥ hoceft BC,

Cw crm e0, quod & reliqud fegmento A C.
BN hocett LS. fir, qundrato LH. zquale
‘ _ . oft gmdmto.A F. lguod atota AB. O
g ' dicto fegmento B D. hoc cft BC. tan-
o quam absna AD. deferibitur.
; rob, Re@z A B. fe&zin C.
S ' adjiciatur in re&um B D. ipfi
. ~ BC.zqualis. Supertota AB. &
' adjuncta B D, hoc eft fuper AD.
: a 46.1. flat3quadratum ED.ex pun&is B,
& C. ducreétas BG. CH. ipfi
b DF. parallelas, acceptifque D K.
S K M. ipfis DB, B C. 2qualibus,
v duc retas K1. ML. ipfi D A,
parallelas. Hoc pofito fic dico,
circa R. conftitutd funt quadrata
quatuor , quorum latera omnia

ipﬁ

- i

e s v By e . ey

ey et 3
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ipfi B C. funt 2 zqualia.- Ductaa cer.

. . 2. 4.
diametro’ E D. complententa brjus.

*AR. RF. b funt zqualia, funtque b 31.1.

rectangula fub toto AB. & BR.
hoc eft fegmento B-C. Eodem-
quemodoIS. S G. funt comple-
menta zqualia, quibus 1i addas
» quadratazqualia S R. BK. fient
- rectangula duobus pracedentibus
®qualia, cum fint inter eafdem
parallelas & aquales bafes: ergo
quatuor illa rectangula funt I§b
tota & uno fegmento. Quod fi
quatuor illis retangulis addas
quadratum LH. altertus fegmenti
LS. hoceft AC. illa omnia fimul
fumpta erunt xqualia quadrato
ED. quod fit fupra AD. Q.E.D.
Si 6. fecenturin 4. & 2. duca-
turque quater numerus 6. in 2.
fient 48. & addatur quadratum
ipfius_4. hoc eft 16. hiet nume-
_rus 64. &qualis quadrato ipfius 8,
qui numerus componitur €x

toto 6, & parte 2. )
I PRO-
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PROPOSITIO IX.
E

G ¥

|

A c D - B

Si veita linea AB. fecetur in
equalia in C. & non equali-
in D. quadrata qua ab inaquali-
bus fegmentis AD. D B. funt,
dupla funt , eorum qua 4 dimidia
A C, & ab intermedia C D
funt. a

rob. Ex C.erigatur CE. per ndt-
Pcularlslpﬁ A B. & zqualisiph

vel CB. ducanturque recte EA
EB. Deinde ex D. erigatur DF. i ﬁ
EC. parallela fecans EB. in F. &
reaF G.ipfi CD. parallela, ducatur-
que re&ta AF. hoc pofito: Trianguli
alfofcelis ACE. anguli A. & E. funt
bzquales ¢ & femirecti, cumangulus

b 5.1. A CE. fitreétus. Idem dicendum de
¢ 32.I triangulo E C B. ergo totus angulus

AEB rectuseft. ]am in triangulo EGF.

angu-
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angulus G. d zqualiseftangnlo ECB. d 29.1a
a cr,?o reftus, ergo anguli K. & F.bx-
quales cquia angalus E. femircGtuselt :
cergolatera GE. G F. zqualia. Undce 6. 1.
cum G F.zquaturfipfi CD. eritquo-f 34 1.
que GE. ®qualis CD. Simili argu-
mento probatur D F. xqualis ipfi DB.
Jam quadratum refte A F. g @qualc 8 471
elt quadratis fegmentorum inzqualium
AD. DF. hoc eft DB. Ruri%s qua-
, dratum reétz AF. g zquale cft qua-
dratis AE. EF. Eftautem A E.xqua-
leiptis A C.-CE. atque adeo duplum
. quadrati quod fit 4 dimidia AC. Et

uadratum E F. zquale eft quadratis
E G. G F. atque adco duplum qua-
drati quod fit 3 fegmento medio GF.
feu CD. quare quadrata qua fiunt ab
inzqualibus fegmentis AD DB. du-
plafunt corum quex & dimidia AC. &
ab intermedia fectione fiunt. Q E.D.

Divide 10.in 5. & 5. & i 7. & 3.
media fectio 2. quadrata 49. & 9. par-
tivm inxqualium 7. & 3. funt duplumy
guadratorun_l 2§ & 4 & partis dimi-

iz 5. & fetionisa. .

.13  PRO-



A
|
|

w

RETREN.

102 Evem Eucripis
PROPOSITIO X.
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T xon E__ . F  Sireda
/ AB., fe-
cetur bi-

'O fariamin
C. eique
G adjicia-
tur in directum relta B O, quod
tota cum adjunéta A O. & quod ab
adjunéta B O. utraque fimul qua-

drata, dupla funt quadrati & dimi-

dia A C. & ejus quod a compofita
ex dimidia CB. & adjundda B O,

~tanquam una defcribitur,

rob. Ex C, erigatur perpendi--
Pculariﬂs CE. zqulisipi A C,

'jungatnr re&xz AE, EB. cx E,
fiat EF., parallela ipfi CO. per O,
ducatur O F, parallela ipfi CE.
occurrens reGz EB, inG. jun-
gaturque re¢ta AG, Intriangulo
ACE. latera A C, EC. funt 2-.
qualia, & angulusad C. reQus:
ergo reliqui femire@i: itidemque-

in trigngulo £ C B, Similiter in

trian-

3 pemg
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triangulis EF G, & BOG, latera
EF. FG.a2cBO.GO.funt 22-2 6-%
qualia, quia ang. ad O. redtus & ’
B. femire€tus unde reliqui femi-
© recti & zquales,

Quare cum in triangulo AOG.
angulus ad O. retus eft : erit
quadratum re®z A G. xquale
b quadratis rédtarum AO.& OG. b 47
hoc eft B O. rurfus in triangulo
AEG. angulusad E. rectus eft
conftans ex duobus femireétis :
ergo. quadratum ipfius A G. z-
quale eft quadratis AE. & EG.

Eft autem A E. duplum quadrati
. AC, & EG. duplum quadrati
~+ EF.vel FG. ergo etiam quadrata
A O. & B O.duplafunt ipforum -
AC. & CO. QE.D.
Numerus 10. feceturin 5. & §.
cui addantur 3.quadrati 169. & 9.
numerorum 13. & 3. dupli funt
numerorum. quadratorum 25,
& 64. qui ex numeris 5. & 8.
gignuntur,
, I4  PRO-
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104 Erem. Eucriprs
PROPOSITIO X1

-

C B

I G

D E A ¥
Datamrectam A B.ita fecarein

G. ut redtangulum C G, compre-
benfum [ub tota AB. & fub uno

fegmentorum G B fit equale alte-:

vins fegmenti A G. quadrato GF.
Praxis. Ad punétum A, excita
perpendicularem A D, aeclua-'-
lem date A B. eam feca bifariam
in E, duc reGtam EB. & ipfi
zqualem EF, producendo E A.
Ex A B. abfcindo A G. zqualem
AF. & faGtum erit quod queeritur,
Prob. Supradatam AB, perfice
quadratum A C. & fuprarectim
AF. quadratum FG. & reftam
H G. produc in 1. hoc pofito fie
dico. Re&aD A. 2 fcéga eft bi-
fatiam
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farizm in E. eique in direGum

adjeGta eft AF. ® ergo re@tan-b 6 2. - |

gulum F1. quod faétum eft fub
totaD F. & FH. hoceft FA. una
cum quadrato mediz E A. 2qua-
le eft quadrato E F. hoceft EB.
Jam quadratum E B. © zquale eft < 47-1. _
quadratis A B. AE. ergo quadra-‘ﬂ" 1 |
ta AB. AE. funt zqualia rectan- ‘
EUIO F I cum quadrato E A.
rgo fi commune quadratum

'AE, tollas, retangulum F I te- : .

manebit 2quale quadrato ipfius
AB. hoceflt AC. Quod fiab
zqualibus A C. F1. tollds com-
mune Al temanebit CG.rectan-
gulum fubtota CB. hocelt B A,
& altero fegmentorum G B.
@quale quadrato G F. quod fit 3
reliquaparte GA. Q.E.D. .

SCHOLIUM
Hac propofitio numerus explicari ne-
7%1'! & sdem denotat, quod tertiadefinitio-
ibri fexti de media acextrema alisujus
lines fectione. - .
PRO-
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PROPOSITIO XIL

S Than A Inambly-

gonio trian-
gulo ABC, |
quadratum |
lateris AC.
angulum B,
D B C obtuf fub-
: tendentis - o
quadrata laterum BA. BC. an- .
- gulum obtufum comprebendentium
. [uperat bis fumpto reGangalo fubla-
tere BC. & fubipfa BD. in di-
rectum ei addita ufque ad occur[um
perpendicularis ab A, altero angule
acuto cadentis,

) Prob. Demitte perpendicula-
rem ex A, & reGtam CB,.

-produc ufque dum ei occurrat in

D. Quiare®a CD. divifa eft-

a 4.2. utcunque in B, 2 eft quadratum
ipius C D: zquale quadratis

.« recarum D B, B C. cum duobus
reCan-




|

|
!

| DA. erunt quadrata CD. D A. per 47.
. f zqualia tribus quadratis CB.BD. *

Lieer SeEcunpus. 107

rectangulis fub DB. B C. addatur
ergo utrimque quadratum recte

D A. cum ducbus illis rectangu-~
lis 5 atqui quadratum re¢tz A C.

eft zquale quadratis ipfarum CD, -

D A. & quadratum ipfius A B.
eft 2quale quadratis ipfarum BD,

D A.ergoquadratumreétz AC. *

cft zquale duobus quadratis CB.
BA. cumduobus illis re@angulis.
Superat ergo A C. duo quadrata
duobus ifts reGangulis fub C B,
inDB. Q.E.D. .

SCHOLIUM

Hinc fluit generales ilageometrayum’

regula ex sribvis smblygoon crianguiila-
teribus [egmentum D B. inveniendi: ni-
mirsm ex guadraty AC. [ubt. (wmma
aquadratorsen AB. ¢ BC. religusm di-
Vifum Eer duplum bafeos CB. exhibebit
ipfam DB,

i

PRO-
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PROPOSITIO XIII
A

e _ B D C
th12..  In Oxygonie triangule ABC. |
o quadratum latevie A B. angulum
TRt ‘ C. acutum [ubtendentis (uperatur a |
) quadratis laterum C A, CB. eun~ -
; " dem comprehendentium 5 bis [umpto
' rectangulo [ub latere CB. & fub |
affumpta interius linea D C, ufque
ad occurfum. perpendicularis ab A.

: altero angulo acuto cadentis.
i I)rob. Demitte perpendicula-
. rem AD. Re&aB C.divifa
. eft utcunque in D. ergo per 7. 2.
quadrata reGarum B C. D C.
5 ®qualia funt reCtangulis duobus
. fub B C. CD. & quadrato reliqui
‘ fegrnen-

[\ fow = - I - l"“- R . N .
. o - . . RS AN " A N
. PN - . R . 3. T - PN FEESARNE N
& Y. > t o - I N R XN N N .
- s 0 aNOL Y - . PN [N .
- 3 . - N . N 3 N N N
< N Y XTI
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fegmenti B D. Adde utrifque
commune quadratumreGtz D A,
fic triaquadrata BC. D C.D A,
2qualia funt quadratis duobus
B D. D A. & re&angulis duobus
fub BC. D C. Nunc quadratis

duobus D C. D A. 2 zquale efta 47.r.

quadratum A C, Ergoduoqua-
drata reGtarum BC. CA. zqualia

. funt reQangu'o bis fumpto fub

B C.DC. & quadratisBD. DA. -
hoc eft quadrato AB. Ergoqua-

dratum re¢tz BA. minuseft qua-
dratis A C. CB. reétangulo bis
fumpto fub rettis B C DC.

Q.E.D. ,

SCHOLIUM.

Hinc altera Generalis regula Geome-
srarum conflat in triangulo acutangule
ex tribus lateribus invenire fegmentum
bafis, [cil. adde quadr. A C. ad quadr.
BC. fubtrabatur ex fumms quadr. A B.
reliquum dividatur per duplum bafeos

BC. ¢ provenis DC. -

K PRO-
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i 110 Erem. EucrIpIs
: PROPOSITIO XIV.

A\

A A a\ P ee
L
poen E- B

Th 13.  Dato rédtilineo A. aquale qua-
dratum CH. conflituere. -

: , Per 45. 1. fiat reCangulum
TR BD. zquale redtilineo A.fi |
e reGanguli latera fint 2qualia, erit  §
quadratum quod petitur, Si inz-
S qualia; producas unur, puta DC.
iy in F. fic ut CF. 2qualis fit ipfi
' o CB. fecabifariam DF. in G, &
centro G. fpatio D G. duc circy-
lum DHF. produc latus B C,
in H. quadratum quod fic ex CH.
A eritzquale reGangulo CE, .
| Prob. Re@a DF. fecta eft
@qualiter in G, & neon zqualiter
a 5. 2. in C. 2 crgo rectangulum CE. fub
inzqualibus fegmentis DC. (il B.
oc

N N
N
s
N
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hoc eft CF. una cum quadrato -
fegmenti medii G C. zqualia funt
quadrato reGtz G F. b hoc, eftb 15.
GH.fed quadratum GH. ¢ zqua- D 1.
leeft quadratis GC. CH. & con- -
fequenter quadrata GC. CH.
zqualia funt rectangulo CE. &
quadrato G C., Ergo fi tollas
commune quadratum G C. re-
manebit quadratum retz CH.
zquale re@tangulo CE. hoc eft
reQilineo A. quod erat facien-
dum, _

MONITUM.
In fuperioribus , frequenter ad~

hibui numeros : cum tamen in
demonftrationibus  geometricis
fzpe ufui efle non poflint ; quia
~ irrationales & incommenf{urabiles
* quantitates non explicant. Sed
nota 1. Semper in omnibus pra-
poni geometricas demonttratio-
nes. 2. Non recipi quidem debe-
re numeros in demonftrandisir-
- K 2 ratio-

€ 47.1.
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rationalium aut incommenfurabi-
lium quantitatum habitudinibus
& affettionibus, qua fola quanti-
tate continua cognofcuntur : ve-
rum nemo negarit in demontftra-
tionibus quantitatis continuz ma-
joris lucis gratia, & explicande
clarivs propofitionis ,- nos pofle
uti numeris , modo eos non acci-
piamus pro fundamento rationis,
Unde robur fuum non accipit de-
‘monftratio & numeris, fed lucem

“tantum. Et vero iisufus eft Ar-
chimedes propofit. 2. de circuli
dimenfione & poft ewn omnes
paffim geometra. -

NOTA

Hujuslibri felecta propofitiones funs §.
6.12.13.

~

+ EUCLI-

| e
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"EVCLIDIS
ELEMENTUM IIL
DEFINITIONES‘

o I
| LT
AR

Agnales circuli funt 5 quorum
diametri AB.B C. funt equales:
vel guorum, que ex cemtyis D, & E.
redta linea DE. EG. funt aquales.

11

= Re®acirenlom

tangere dicitar
que cam circu-
lum tangat puta
in B. fi produca~
tur inl C. circulum non fecar.

K3 I1L
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CIIL

A Circuls e mutuo
tangere dicuntur
qui  fefe mutuo
tangentesutin A,
Jefe mutno non fe-
cant.

Iv.

o A In’ circulo
equaliter di-
fare 4 centro
redle  dicun-

I tur s chm per-
) x  pendiculares

B’ . DE.DF.2
centro D, ad

ipfas AB. CK. duite equales funt ;

longius autem abeffe dicitur GH. in

. quam major perpendicularis D 1.
fadit. |
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| | S
y \ gira que [ub | |

_ Segmentum
| B reita AB. & co e
: ' mmh peripheria A C B. sompre~ ' !
" benditar, s
; ‘ Segmmtith S
L Q tem angulus eft o
{ﬂ C A B. qui [ub o
i -Bret'talmeaAB L e
- (yamm periphetia C A, compre~ by
v benditur. ‘
-t VIL
-} In  fegmento

\ autem angulus eft

’ @ puta ABC. cum

! egmenti cir-
cumferentia fum-

€ prum faem pun-
tum quodpiam B, & ab eo in ter-
minos reite A C. [egmentum ter- co
min.ntes, linis reGe ut BA.B C. S |
faucrint duite. , I
K4 ~ _VIL- R
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VIIL

. A Cum vero com-

prebendentes an-

v . gulum D A B,

e : reite AD. AB,

" ‘ aliguam affumiit

) D > peripheriam  ut

L c BCD. illi an-
TR gulus dicitur infiflere,

L IX. |

R Sedtor circuli eft
o cum ad ipfius cir-
; S culi cemtrum A,
o angulus B A C,

L » e fHerit conflivurus :

comprehenfa  ni-
- mirsm fignra & dreitis AB. A C.
i angulum B A C, continentibus, &
. é peripheria B C. ab illis affr mpta.

X.
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X.

A D

71N

cr

Similia circuli (egmenta * funt
ABC. DEF. qua angulos B A C.
EDF. capiunt equales aut in qui-
bus anguli CB A. FED. inter fc
funt equales,

PRO-
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- 118 EreMm, EucrLiD1s

PROPOSITIO 1.,

Dati circuli
ABC., centrum
i E.reperire,

.4 I0.1.

rax. Du€tam A C.a divide bifariam
b 11.1. |-

in E. Ad punftumE. b erige per-
ndicularem -attingentem ambi-
tumin B. & D. hanc BD. bifariam a feca
in F. pun&um F. erit centrum circuli.
~ Prob. Noneftaliud pun@uminreéta
€15.7. BD. ¢ cum centrum ibi fit tantum ubi
D lineafecatur bifariam. Neque erit extra
retam BD. Sit enim in G. ducantur-~
queG A.GE.G C.intriangulis GAE. -
d Ex  GCE. LateraG A. A E.funtdzqualia
enf.  ipfisG C.CE & G E.commune. Ergo
¢ 8.1. totatriangula ¢ funtzqualia, & anguli
f 10.1. GE A. GEC.2quales. f Ergoangulus
Def.  GEA. reGus: quod effe non poteft
g Ex cum ejuspartialisF E A. g fitrectus.
eonfh. Coroll. Si linea reftain circuloaliam |
lineam re@am bifariam & ad angulos .
fecat, n fecante crit centrum. - , (
1

PRO- |
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PROPOSITIO II

D 8. in peripheria . 1.
o ¢rali ABC,
duo gual. purita
A.& Claccepta
fuering 5 reita
AC.queadipfs
punita adjungi-
tur, intra circulum A B C. cadet.,.

rob. Sinon cadat intra, cadat ex-
Ptra s fitquere@a ADC. CentroFE.

areperto, ducanturretzEA.EC.a 1. 3.
ED. fecetque ED. peripheriam in B.
quia autem trianguli EADC. (qui reti-
lineus ab adverfario ponitur) latera E A.
E C. funt b =qualia , erunt angulib 15,
¢E ADC.ECDA. zquales. Eft autem Def.
externus A D E. d majorinternoD CE. ¢ 5. 1.
& per confequens quam EAD. Ergo d 16.1.
AE. & ei b zqualis EB. e major erite 19. 3
quam ED. parsquam totum. Non ergo :
rectaex A.ad C. duta, extracirculum
cadet: ergointra. QE.D. -

Coroll. Hinc patet lineam reftam

circulum tangentem in uno tantum
puncto tangere.

PRO-
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PROPOSITIO IIL

5. 3. ' St in circulo
C BD. reita
quedam CE.
per centrum

; “ A,  reltam
3/ Y quzdam BD.
B non per cen-

‘ tram 5 bifa-

“viam in E. fecet, & ad (angulos )
rellos eam fecabit: Et fi ad veltos
eam fecet , bifaviam quoque eam fe-

cabit. . o

~yrob. 1. pars. Dudlis 4 centro A.
Paequalibus reétis A B.AD. triangula
ABF.AFD. habent omnialatera
a 8.1. zqualia fingula fingulis: a ergo anguli

b 1o.1. AFB. AFD. funtzquales, bergo reéti.
Prob. 2. pars. Latera AB. AD. funt

@ 5.1, zqualia: angulus ABD. c xqualis eft

d Ex angulo ADB. & AFB. diph AFD.

emfl.  Ergo latera ¢ BF. FD. funt ®qualia.

¢ 26.1. Q.E.D.

Coroll. In omni triangulo feu xqui-
latero feu lofcele linea recta bafin bifa-

riam fecans, ad eandemn perpendicularis
eft & contra. -

PRO-

A
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PROPOSITIO IV.

A D B. due
rede K B.
CD. feinvi-
B cem  fecent »

non per cen-
trum F, extenfs , [efe bifariam now
fecant.

Prob. Si una tantum per cen-
trum tranfeat & alia nonvy
2 ergo altera alteram non fecabita ts. .

centro F. in pm&um feio-
nis E, duco re®am FE. & fic
dico. Sire&z AB, CD.forent
bife¢tz in F. ang, FEB.& FEC.

- b forent re&ti & proinde zquales. b 3- -

Q.E.A.

L PRO-

Sin circulo 76.3. .

bifaiam. Sineutratranfeat. Ex 2% ™
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v
PROPOSITICG V. - !

Si duo cir-
enli D C B.
ECB. [fe
mutso [ecent in
B.& C. non
erit illorii idem
centrsim A. J

%h 4

Prob. Du&tz re&z AB. AD. ;
erunt zquales,, cim fint 3
centroad circumferentiam, ReGe
ctiam AE. AB. erunt 2quales,
ob eandem rationem ergo AE,

2%, crit +zqualisipi AD, Q.E.A.

« T

PRO-
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PROPOSITIO VL

. B Siduo civculi 1h. 5. to
) AB.CB. fe ‘
i [e mutuo inte-
1 riustangant in
1 ¢ B. eorum non
u | erit idem cen- .
. trum D. : j

; Prob. Dugis D B. D C. finea o

cumferentiam. Linex DC. DB. _
funt 2quales ob eandem canfam.
ErgoD A. D C. erunt xquales,

pars toti, quod repugnat.

"L: PRe

D A. eft zqualis linez DB. 't
cum fint du®2 3 centro ad cir- v
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Th. 6.

PROPOSITIO VIL

A Siin cir-
culs diame-
tro AB, fu-
matur  ali-
quod punétii
G.quod non
& Jit centrum
! " cireuli : &
& punito G. quedam redle G C.,
GD.GE. G N. i circulum ca-
dant : maxima quidem evit G A,
in qua centrm E. minima vero re-

-liqua G B. aliarum vero [emper

ejus 5 qua per centtum ducitur 5 pro-
gior G C. remotiore G D. major
erit: folum autem dusrele GE.
GN. ab illo pancto G. equalesim
circulum cadunt ad utrafque (par-
tes) minima vel maxime.

rob, 1. pars. Duis retis

FC.FD.FE.FN. excen-
tro F. duolatera CF. F G, trian-

a20r.guli CFG, ® majora funt tertio

CG. at hzc fint 2qualia toti
GA.
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G A. ergo G A. eft majus quam
GC. QE.D.
Prob. 2. Latera EG, GF. .
trianguli EGF. 2 majora funt ter-a 201, R
tio E F. ergo majora funt quim e
linea F B. quz eft zqualis ipfi
- FE. ergofidematur utrique com-~
~ munis re&ta G F.remanebit GE. '
ma;orcll’uamGB QE.D. :
3. Trangula CFG. ; '
DFG. habent]atcraFC FD. SR
zqualia & latus F G. commune, i
. angulus vero CF G, major eft o
, anguloDFG. totum parte: exé ‘ A
- latus CG. b majus erit quam D
,  Q.E.D,
| Prob. 4. Fato angulo GFN.
. ‘zquali GFE GN.GE. erunt
¢ zquales. Necd pun&to G. aliz © +*
duci poffint zquales ipfis G E.
G N. erunt enim femper propio-
res ei qua ducitur per centrum
vel remotiores , & confequenter
majores vel minores , pertertiam - co
partem hujus. Q.E.D. , oy
L3 PRO-’ 4

b 24.%

-
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rRorosirIo ViII,

Siextracir-
culum BEH.
[umatur pun-
Gum quod»
piam A & &
punite ad cir-
culum ducan-
tur recte que-
dam AF.AG.
A H. gnarum
una  quidem
per  centrum
L. religua ve-
rouz libet. In
cavam quidens pevipheriamecadentium
redtarum maxima (erit) que per cen~
arum L. (ducitur) aliarum vero ﬁmper
propior (€1) que per centrsim L..vemotiore
'myor erst. In convexam vero pmpbp-
yiam cadentium redarum minima qui-
dem eft illn guainter punilum A. ¢ di-
meirum Bl-? (ponitur )y Aliarum vero ea

e propior eft minima A B. remotiore
emper minor eff.  Duc autem tantum
rella wqnales ab eo punilo A. cadent in
eirculum ad usrafque partes minime AB.
vel maxime AR.

yob. 1. pars. Du&isreQisL G. LF

duo latera AL. LG, hocet LH.

amajora funt tertio A G. ergo A H.
ma;or eritquamAG. QE.D.

Prob. 2.
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Prob. 2. Latera A L. L G. trianguli
A L G. funt zqualia lateribus LF. L A.
trianguli- AL ¥, angulusqutem AL G.
major eft angulo ALF. bergo latus AG. b 2413,
majyseft Jatere A F. Q_E%

Prob.3. Du&isre@isL C. LE.duo
latera A C. L. C. trianguli ACL. ama-a 2o.1,
jora funt tertio A L. demantur 2qualia
L B.L C. remanebit A C. major quim’

BA. QE.D.

Prob. 4. Quia intra triangulum
ALE. duzre&x A C.CL. junguntur:
¢ erunt lateribus ‘AE. E L. minores; ¢ 211
demptis igitur 2qualibys L C. L E.
remanebit E A. major®quam € A.
Q.E.D.

Prob. 5.. Fa&to angulo A L. L. 2quali

ALE. duo triangulailla d eruntzqua-4 4. & .

lia: ergolatera A1. A E. ®qualia; ne-
que alia duci poteft redta, hiszqualis:
erit enim femper propiorminimzAB. -
vel remotior & confequenter ¢ major € 2315
vel minor per partem quartam hujus.

o .

L4 PRO.

!
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PROPOSITIO IX,
Siintra civewism
BCD. fusmptsum fit
aliquod  punitum
A a punito vero
AR circulum ca-
Aant plures quam
"Ana reda agqunles
AB AC.AD. 4
ceptum punitum .,
eensynm eft circuli.

Prob. Dudis re@tis BC.CD.
divififque bifariam per reQas
AE. AF.triangula ADF. ACF.
2 erunt zqualia : ergo anguli
" DFA. AFC. zquales : bergo
. reQi: ergoinlinea FA. eft circuli
. centrum. Rurfiis cumidem fit de
triangulis ACE. ABE. inre&a
A E. erit circuli centrum. Cum
vero non fit in duobus locis, debet
effe ubi fe interfecant. Q. E. D.
ALITER.
A nullo puncte plures quam o due
velte ad cvcumferentiam duci pof-
" funt pex 7. 3. ergo A, erit censrum.

_—B

L5 =
30 o0
M

[
i
..

PRO-



Lizer TERTIUS, I29

PROPOSITIO X.

Circulus AEF, 76 9-
‘nen [ecat circi-
lam FD C. per
plura  punila
C  quam duo,

Ptob. Secet enim in tribus fi
vis, -Circuli EEC, centro G.
% invento, ducdntur re@z G A, 1.3
G C.GE. qu#, quia funt zqua-
les , & attingunt ambitum circuli
utriufque , pun@um G, b eritb 9. 3.
etiam centrum circuli utrinfque;

- quod eft abfurdum per 5. hujus.

: PRO-
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PROPOSITIO XI.
A - - Siduocirculs
X ABC. AED,
contingant fefe
interius in A.
& fumpta fue-
vint coram cen-
traG.¢ F.ad
eorum centra
adjunda redta linea F A. & pro-
duta s in contadum A, tadet circu~
lorum. '

Prob. Re&a FG. conjungens
eorum centra, non incidat in
conta@um fed alibi in D, 3
puncto G. centro circuli AB C,
ducatur re@a G A. ad conta@um

azo.r. ut & FD, latera GD. G F. 2 ma-
‘ jora funt tertio F D. ergo majora
;"5' b latere F A. dempto ergo com-
" muni F G, remanebit GA. majus
latere GD, Eft autem GA.zqua-

lis lateri GB.ergo GB. majus erit

quam G D. pars toto. Q. E. A.

. PRO-

%h. 10.
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PROPOSITIO XII

A gt

+

A~

Si duo circuli ABC. EBD. th.1s
contingunt fe inyicem extevius in B,

per contaitum tranfibit.,

Prob. Sineges: fitre®a FG.
centra conjungens. Ducétis
FB.GB.lateraBF. BG. *ma-3 10t
jorafunt tertio F G. fed BE. BG.
funt zqualia radiis FC. GD. )
ergo quoque F C. G D. majora
funt FC, CD. GD. parstoti.

Q.E.A.

PRO-
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PROPOSITIO XIIIL

b.12.  Circulus circulum non tangit in
pluribus punidis 5 quam uno , five
inths s five extra tangit,

Prob. "Tangat enim in duobus,
;"x!z- L puta A.». &'C. centrum * de-
3. bebit effe in linea , quz junget
contaGum circulorum : utriufque
b 6. 3. autem non b poteft effe idem cen-
trum. Ergo in illareGa erunt duo
centra, puta G, & H. quod fieri
nen poteft, cum linea in unico
pun&o, poffit tantum fecari bi-
fariim, - .

PRO-
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Incirculo ABC, Th.13.
#quales reite A B.

PROPOSITIO XIV.
DC. equaliter di-
ftant & centro E.

A D
{A‘ & equaliter di-
B

‘.
fantes & centro,

© Vunt fibi invicem
aquales.

"Y)rob. A centro E.in rectas AB.CD.
7 ducaperpendiculares EF EG.retx a 12. 1.
AB. CD. fe@e b erunt bifariam. b 3.3.
Jun&isEA.ED. guadratum reétz ED.
ceft zquale quadratis re€tarum DG.GE.
ut & ‘quadrarum A E. quadratisreta-
rum A F. F E. Demptis ergo ab 2quali-
bus AF.FE. ipfisD G. G E. zqualium
linearum quadratis AF. DG. rcmanebit
reéta EF. xqualisre&te EG. & confe-
g:entcr reétx A B. CD. dzqualiter di- d 4.
nt 4 centro. o Def. 3.
Prob. 2. pars. Ex probatis quadrata
EG.GD. funt 2qualia quadratis EF. FA.
& quadratum EG. zquale quadrato EF.
ergo quadratum FA. xquale eft quadra-
to GD. ¢ ergo recta BA.xqualis elt rect 6‘47 .
X Lo
. e

M PRO-

471,
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PROPOSITIO XV.

15 14.  Incirculo ABCD. maxima qui-
dem eft diameter AF. aliaram vere
femper propier BE. centro G. erip
majer remotiore C D. .
Prob. 1. pars. Duétis GB. GE.
- duo latera GB. GE, trianguli
a g0.1. GBE, 2 majora funt tertioBE. at
i hzc funt zqualia diametro A F.
ergo AF, major eft quam BE,
, K Q.E. D,
- Prob.2.Du&is re&is GC.GD.
{ - duolatera GC, GD. funt zqualia
o lateribus G B. GE. angulusvero -
B G E. major eft angulo CGD.
b241.b ergo latus B E, ‘majus latere
CD. QE.D.

! PRO-~
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Liger TERTIUS, I35 :
PROPOSITIO XV1I.
- A B 'Qm. ab b, 15,
‘ G extremita-
. te diametrs
.AC., dd
L rectos an-
gulos “linea
EF, Quci—
tur 5 cadet

C

_extrd cireulum AB'C. ¢ in lo- g

;  cum interipfam EF, & circumfe-
- ventiam, ABC. alterareda AB.
non cades: & femicivculi angylus
D AGB. major erit omni acuto an-
gulo redtilineo : reliquus autem
E AGB. minor,

] Prob.x. pars. Ex centro D. du-
catur recta DHF, utcunque :
latus- D F. fubtendens angulum
FAD. reGum 2 majus erit D A., 10 1.
hoceft D H. cumitaque H. fitin -
circumferentia erit F.extra, Simili
ratione de omnibus pi&isin linea
FAE, argumentari licet, Q. E.D. .
M2 Prob,
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- Prob. 2. pars; Ad AB. qua in-

: ter peripheriam & retam EF,

i : caderet ducatur perpendicularis

o , DK. ergo latus D A. majus erit

. TR nbi DK, fed pinum A eftin. |

Coee circumferentia itaque K. & tota

AB. eritintracirculum, Q_E.D,

i, » Prob. 3. Ut fieret angulus ma- |

Lo ' jor angulo DAGB, femicirculi,

Cw deberet duci reta inter reGam

- EA&peripheriam AB.quod jam
probav fieri non pofle.

} _ Prob.4.Sienim aliquis angulus
redtilineus conftitui poffet minor
angulo EAGB. contaétus, duce-
retur reCtainter A E. & periphe-

. riam AB. quod,, ut jam dixi, fieri

- SRS

' nonpoteft., i
: . : Corollarium. i
Yo . Hinc communiter elicitur re&z

, L ad extremum diametri perpendi-

~ cularem, tangere circulum, & in

unico pun&o geometrice tangere:

¢a.3. nam fi pluratangeret,caderet ¢ in-
tra circulum. - ‘ )

. PRO-
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_PROPOSITIO XVIL

Adato pum'ta M 2.
A, reGam li-
neam A C,
ducere , que
|datum  tan-

gat circulum
BCD.

Pr:ms. Centro D. fpatio A.

fiat pars circali AE. ducatur
retta D A. & ad punétum B. ex-
citetur perpendicularis BE. jun-
gaturquerééta D E. 3 punto A.
ducatur re&ta A C. hanc dicotan-
gere circulum B CD.

Prob. Triangula ADC. BED

fe habent juxta 4. 1. cum latera

- DA.DE,DB.DC.fi {'nt'zqua-ars 1.

' lla & angulusD communis. Ergo Dif.

"~ cum angulus EBD. fit re&us,
reCtus etiam erit D CA. reta
itaque AC, b tanget c1rculum b16 3.

‘ QEF

M3 PRO.



I S " qh 16 ' Si aligus
OPe I S ’ A 2 redta _AqB,
e E L e tangat circy-
5 tum D CE.
4o R 4 centro vero
SN (A . D. ad conta-
177, & - &um C. quie~-
AL dam ré8a D C, adjungarur : ad-
SR I , Junita D C. perpendicularis erit
ﬁ// . f 1 - fd AB.‘q_u: continget. !
ek IDrob. Si negas: fit alia, puta
i g Lo ‘ ‘D_B. perpendicularis , ergo
AR “ cum angulus B. ponatur rectus
ZE B -3 17- % eritangulus C.? minor re&o; ergo

. b9 1 Jatus D C, hoc eft DE. bmajus

| erit latere D B. pars toto quod eft

==
138 Erem. Eucriprs

PROPOSITIO XVIIL

i abfurdum.

- PRO-
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PROPOSITIO XIX.

 8i cireulum T 17 e
E G C. contin- v
gat aliquaretta :
AB. acontaltu

A

ti AB. adredos. T
4ngulos reita li- S
nea E C duita fit in reda duita ‘
EC. erit centrum circuli.

Prob. Si negas , {i fie alxbx nimi- R
rum in F. proinde du&a F C. b
ipft AB. 2 erit perpendicularis : a18. 3.

ergo angulus reGus F C B. re&o

D C B. erit zqualis , pars toti

quod eft abfurdum. -

M.4. iRo-_

vero C.tangen- .
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PROPOSITIO XX.

’Tb.‘xt. A - Imcirculo

DFGA.
4ngulw

P BEC. «d
centrum -

- E. duplis

BAC, 4d

O pmphemm cum fuerit eadem pe-
L
!

. vipheria B C, bafis angulorum,

Prob Id tribus poteft modis
contingere. Includant r.recte
AB. AC.reQas EB. EC. dutta-

que AF, per centrum E.duola- .

as.1r. tera EA.EB, erint zqualia 2 ergo
anguli EBA, EAB. ®quales : an-

.+ gulusautem B E F. duobus EAB.

b321. EB A, b eft zqualis, ergo duplus

anguli BAF. Idemdic deangulo -

FEC. refpe@u angulx EAC. crgo
_totas BE C, totius B AC. erit
\duplus. Q.E.D.
, z.Rc&a:

' “”IM: .

eft anguli

rrrrr
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Lieger TERTIUS. I4X
"~ 2. Reétz DG.DB.nonin-
cludantre@as E C. EB. iterum =
cum latera ED. EB. fint 2qua-

‘liaerunt EDB, EBD. ¢ angulics.r.

xquales. His autem duobus, an-

gulus GEB. cft 4 2qualis. Ergodjz
_1dem erit duplus angu'i G D B.

Q:E.D.

3. Triangula BEC. BDC.
fefe interfecent, ducaturquereéta
D G. per centrum E. totus angu-

“lus G E C. erit duplus totius
G D C. angulus vero GE B. du-
plus eft anguli G D B, ergo reli-
quum B E C, duplum erit reliqui
BDC. QE.D. - ’

PRoO-
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&

I; S l, _ PROPbSITIOXXL
{ , . _

}

4 ” ~~ 1 .
OSES T
oL e
e o
1 AL e .
v, 2 B Z
pos. B "
\;44<.;:r;$ , ,
A VI '
AT PR Th.19.  Incirculo AD C B. qui ineo-
A g’ o dem fegmento B C. funt anguli
Y AR S ' B A-C. BDC, funt inter [e
Y :7‘4" é SR equales.’ - .
r ;f [ -
} Wil r k '
a1 S

210.3. Prob. Angulus BEC, ¢ eft
b duplus anguli BA C. & du-
. . - g plusanguli BD C. b ergoangu-
b -~ LBAC. BDC, funt inter fe

4 ‘ A zquales, Q.E,D.

[
s 23
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PROPOSITIO XXII.

. Quadrilati-Th. 20.

D rorum in cir-
culbABCD.,
defcriptorum
B oppofiti  an-
AS gwiD CB.
D AB. duo-
bsis veitis (uns equales.

Prob. " Diametris AC. DB.
duétis, anguli ADB.ACB,

in eadem portione * funt zqua-aar3.. -

les', fimiliterque anguli B-A C.
BDC. ergo totus angulus ADC,

eft zqualis angulis B C A. BAC,

fed anguli BCA.BAC. cum ter-

tio AB C. bvalent duosrectos: p 3,. 1.
ergo angulus ADC, zqualisipfis
BCA. BAC. cumangulo ABC,
valebit duos reQos. Idém dealiis
oppofitis dicetur. Ergo, &c.

Q. E. D.

PRO-
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PROPOSITIO XXIIL

rb; a1 - . Super eadem
B reita DF, duo

' /’ fegmenta cir-
: /A\ culorum fimilia
=~ % DIF. DEF.
. & inequalia

non conftituentur ad eafdem partes

rob. Sint enim fi fieri poteft

DIF. DEF. fimilia fegimen-

ta, duétisre@is ED.EF, 1D,

are. anguli DIF. DEF. # erunt

Bef. 3 zquales 5 quod eft abfurdum
per 16. 1.

N

PRO-
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PROPOSITIO XXIV.

A B D ¥
Super equalibus reitis AB. DF. 1 .-

fimilia fegmenta circulorum funt in-
ter [e aqualia, '

. rob. Collocetur AB. fuperDF,
| I)'l congruent. Etenim fi fe- 2%
gmenta non congruant vel unum “***
totum extraaliud cadet, quod eft -

+ abfurdum per 23. 3.vel cadet par-
tim intra, partim extra; & fic cir-
culus circulum fecabit in pluribus
pun &is quam duobus, quod re-
pugnat per 10, 3.,

N PRO-

T T S T T S ek A Sy A TO
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PROPOSITIO XXV.

Cireuli fe-
gmento dato
A B D.de-

' tribere cir-
A SO\ )P cfulu'm, cujus
eﬂ]}gmemﬁ'.‘
I)rax. Accipiantur in dato fe-
gmento tria puncta ABD,
aro.¢& dqu&is re@is AB. BD. 2 di-
et vififque bifariam & ad angulos
re&os per rectas CE. CF., fe mu-
tuo interfecantes in pun&o C.

illud erit centrum. .
Prob. Per1. 3. centrumeftin
utraque CE. & CF. ergoubife
interfecant, Circuli enim unius,
unicum tantum poteft efle cen-

trum. Q. E.D.

SCHOLIUM

Hinc datis tribss punchis facile centrum
circuli veperitur per Aata punila tranf-
" euntis. :

Drob, 34 B

PRO-

N !

:
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[

PROPOSITIO XXV,

AN
N

In equalibsss circulis ABC.DEF. 5. 13,
aqralesanguli G. & H. B, ¢ E. ‘
aqualibus peripheriis AC.DF. infi-

Junt, five ad centra G.¢&r H.five ad
periphariss B. & E. conflituni fint,

rima pars. Prob. Trianguli A G C.
Platcra G A. G C. & angulusG. po-

nuntur equalia lateribus HD.HF.
&anguloH.aergobafcs AC.DF.{funtag, g
zquales. Ergo bferipherix AC.DF.pay3.
crunt etiam xquales. Q.E.D.~

Prob. 2. Anguli ABC. DEF. po- .
nuntur zquales: cergo fegmenta ABC.¢ D¢
DEF. {untfimilia: d ergo xqualia cum 1°- 3°
rectx AC. DF. fint zquales. "Ergo cam @ 23 5+
circuli ponantur xquales, remanebunt
fegmenta A C. DF. exqualia. cdz- ‘
viXe

N 2 PRO-

.
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PROPOSITIO XXVIL

B B,
G\
| )

Th.24.  In equalibus eirculis ABI PEF,
anguli qui in aqualibus pevipheriis
AL, DE. infiffunt funt inter fe
equales, five ad cemra G, ¢ H,
‘five ad peripherias B. & E. confli-
. tuti , infiffant.
Prob. $i non fint zquales , fic
a23.1. 4 alterminor, puta AGL 2 fiat-
que AGC. ipfi DHF, aqualis:
b2s. 3. ergo peripheria AC, erit b 2qua-
“lis peripheriz D F. fed peripheria
DF. ponitur zqualis ipfi AL
¢s €rgo AC. & Al erunt zquales,
»x. parstoti: Idem © dic de angulis
d20.3. B.& E.cum G, & H. ¢ fint eo-
rum dupli,

PRO-

o
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PROPOSITIO XXVIIL

B E
\ © /
A ¢ D b2

In equalibus civculis ABC.DEF. 1. 14,
equales reite AC, DF. equales
peripherias AC. DF. ABC.DEF.
auferunt, majorem quidem majori ,
minorem awutem minori,

“yyrob., Du&isre&is GA, GC.
HD. HF. triangula AG C, .
D HF. 2 funt zqualia, Ergoan-as.x.
gulus G. angulo H, eft zqualis:
ergo peripheriz A C, DF. baz-b263
quales. ¢ ergo reliqu¥ AB C. :‘f_ ;
D EF. funt zquales, Q E.D. =~

N3  PRO
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PROPOSITIO XXIX.

i

ab. 26 In ¢qual:bmmtulu ABC. DEF
aquales peripherias ABC.DEF,
equalestede AC, DF, fubten- '
dunt, 3

Prob Du&isre&is GA. GC.
HD. HF. anguli G. & H,
& 27. 3. @ erunt zquales: lateraetiam GA,
G C.HD.HF. funtzqualiaex
fuppofitione : ergo bafes A C,
® 41, DF. berunt zquales. Q.E.D.

PRO<
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.PROPOSITIO XXX.

1

B

A D c

Datam peripheriam ABC. fe- ot 5

care bifariam,

axis, Ducatur reGa A C,
quam divide 4 bifariaminD.a re.i0
r perpendicularem D B. erit
peripheria feGabifariamin B,
Prob. Du&is re&is AB. CB.
triangula ABD. DB C. feha-
bent juxta 4. 1. ergolatera A B, -
CB. funt zqualia, bErgo peri-b28. 2z
pheriz quas fubtendunt funt z-
quales, Q.E.D.

N4 PRO-

."; /
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PROPOSITIO XXX

Incircule
ABEC,
ngulm ;
Ne ABC.in
femicircule
rectus eft:
§ .quiautem
p = n majon
X . fegmento B A C. minorredo: qui
: vero inminore fegmiento BEC. ma-
‘ jor redto : & infuper angulus CBA,
- exrc&a CB. & peripheria BA,
majoris fegmentis recte quidemma- .
Jor eft 5 minoris autem fegmenti an-
gulu EBC. qui ex peripheria EB,
& recta B C. minor eftrecto.

I)rcb. 1. pars, Centro D.dudlis
tcétisDA. DB.DC. anguli
a5.1. DAB. PF A, 2erunt xquales:
itamque arguk D CB. DR C,
erpo totalis : lglh‘s ABC. t
(Y\..hs arg L. sA& T CB. fed
his

= :4*:".? :\': \i‘

- -
g

<
~
/

o
. .

gy FEN

‘ -, =
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his® eft zqualis FB C. ergo an- b 31.1. i
gulus A B C. celtrectus. 131 -

Prob.2. Angulus ABC, eft - .
rectus : ergo angulus BA C. in’ :
majore fegmento ¢ eft minor 43zt
reto. - .

Prob, 3. Fiat quadrilaterum -
ABE C. anguus A. ¢ minor eft ;7 I
reCto, ergoangulus BEC, in mi- byjm. ~ "
nori fegmento feft major reGo. £ 22.3. "

Prob. 4. Angulus ex periphe- Do
ria AB. & reGz CB. et major '
angulo re&o compofito ex reltis I
A B. B C. totum videlicet parte. '

Prob. 5. Angulus compofitus
ex peripheria EB. & recta CB.
minor eft angulo FB C. reGo
compofito ex reGta FB. BC. pars
toto, Hyjus propofitionis autor
fertur Thales Milefius annis ante
Chriftum, 65o0.

' SCHOLIUM

Hin in triangslo velangulo , feiin by«
pothenufn bifariam, erit silnd punctum
censrum circuls tria pundia illa pertranf- _
exntis, Adeoque examen 8xacla norma. \
» PRO~
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PROPOSITIO XXXII

Th. 28, . D . Sicirculnn
% - CHEG.

\\ ., tetigerit
\ G aliqua ve-

o
| e &sAB.4
| [ talts au-

+ .
P , 5 temC.du- .
| ay A C catur qua-
< dam redta s fecans civculum D C.
0 vel E C. anguli qnos ad tangentem
"7 AB. faciet erunt aquales angu-
v lis qui funt in alternis circuli por-
A - tionibws , id eft angulus ACE, |
| O ‘. =qualis eftangulo G, & ar:gulus !
v B CE. aigulo H. o
/0, . . |
L7 rob. Dud&a perpendiculari |

. . perp
AN DC. cum angulus ACD.
_m g fit rectus, argulus qui fierct in

3 31:1 fenicirculo, illi # eflet @qualis
fi vero non fit re&tus ut A CE.

- primo duc re¢tam D C. per cen-
trum , deinde accipe in periphe-

- ria

- - I I-“
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ria aliquod pnn@tum pmta G du-
~aanturque re¢te D E.EG. G C.
cunangulus D E C. in fe.nicir-

culo b fit recus reliquiduo puta g oy, 5.
ECD. EDC. ¢ valent unumc¢ 321

reGum : fed anguli B CE, &
E CD. valent ctiam unum re-
&um, cum reta D_C. fit per-
Pendlculans de npto igitur com-
muni E CD. remmebict BCE,

zquahs angulo EDC. qm 1gp-d27.3.

qualis eft angulo CHE. cigo &
angulus B C E. angulo C [ E.
zqualls. Rurfus, cum quadrila-
teri D G. anguli in circulo op--

pofiti ED C. EG C. ¢valeantesa. 3.
" duos rectos,ficur & angulifACE, f 13.1.
ECB. &angulus CDE.fits 25 perr.

qualis angulo B C E. remanebigpoem
angulus G.angulo A CE. zqua- e
lis, Q.E.D.

PRO-
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b PROPOSITIO XXXIIL

liseft E. re&ta AB. dlvxﬁz bi-
, fariam in D. centro D, fpatio,
. D A. fi fiat femnicirculus A CB.
' ductis retis A C. CB. angulus
ajr.r. C, s erit zqualis dato angulo E.
quia erit in femicirculo. Siangu-
lus fit acutus ut C. fitque ata
re®a B A. ad pun@vm A, fiat an-
~ b33.1.gulut D A B. b zqualis angulo C,
' duétaque ad punétum A. perpen-
diculari F A, fat angulus EB A,
xqua-

ey

L AT

/, : " : v .
£ Prob. 5. c z  Superdata
c 73 § L QE Ei , reita AB.
s i (PRI portionem
o 52 W o -~ csrculs  de-
PR RN feribereyqua
L S (RN capiat angu-
i oo ¢
> x ! ] lunrdato an-
v , :
. n// 1 ) gulo, recli-
p L . § ) .
I A T . lineo  equa-
O P (LA F T lem.
vl ‘1 L Sx datus angulus fitrectus, qua-
TR T K

RS
Y

AN

‘1‘.‘

i
SR
a f

t\ - La....,. .
-
\
s
-
>

~
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~ zqualis angulo E A B. latera EB.

EA.© erunt zqualia: quare {i pun- ¢ 6-1.
¢&o E. fpatio E A. fiat circulus,
tranfibit per pun&um B.quo pofi-
to fic pergo. Cumre&a F A, fit
diameter , & re@a D A. ad ejus

. extremum fit ei perpemdicularis,

- dtanget circulum: ergo angulus .,
D A B. ¢eritangulo cuicunque, 16-3-
qui fiet inalterna circuli portione, 33
puta angulo AGB. zqualis : ergo
}yortio A HGB. continet angu-

um zqualem angulo dato C. Si
vero angulus fit obtufus puta H.
eadem erit demonftratio: angulus -
enim A IB.ipfi H. ferit zqualis, ¢ 5, 3
'PROPOSITIO XXXIV.

Adatocir-
E___A__F¥ b ABC
[egmentum

CBA. aé-
[eindere ca- .
%iemmgulii )

. aqualem

c dato angwlo

. redlilineo D.
s ucattr tangens E F.adpun@um A. 5 4, 5,
Db fiat angulus CAE. zqualis dato D. , 13. 1.

¥ portio ABC. ¢ capict angulum B.z- 2.
gqulem dato  QEF. . © ~ pRo.®3*3
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PROPOSITIO XXXV.
(9]
A/‘\c

%
‘.

7. 20. Siincirculs ADBC. dueveiie AB.CD.
[fe mutuo in E. fecuerint’, refangulum
comprehenfum [ub (egmentis uniss A E.
E B. «quale efi ¢i qnod fub fegmentic alte-
rius CE. ED. comprebenditar recianguio.

rob. 1. Reétx AB.CD.fecentfein |
centro E. reGtangulum unum, alte- !

- rieritzquale: cum omnesradii fing |
rquales. : |
2. Sola CD. tranfeat percentrum F.

. dividatque reGtam AB.bifarisminE.aac
proindead angulosreétos, ducaturque
re@aF B. quotatto, cum re&a CD. fe-
ceturin zqualia in F. & non zqualiain
E. erit reCtangulum fub inzqualibus
fegmentis CE. E D. cum quadrato feg-

b ¢. 2, mentiintermedii EF. brquale quadrato

1-
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dimidiz FD. vel FB. {ed quadratum FB.

. eltcxqualequadratis BE.EF. quzperc 47.1.

confequens xqualia funt rectangulo-

CE. ED. cum quadrato-EF. Dempto
igitur communi F E. remancbit re&tan-
gulum CE. ED. mquale reétangulo
fub BE. EA. Q.E.D.

3. Recta CD.tranfiens per centrum
F.rectam AB. non dividat bifariam in E.
- duftaque reéta F B. & perpendiculari
F G. rrétangulum fub CE. ED. cum
quadrato F E. d erit zquale quadrato
¥'D. vel FB. reétangulum ctiam fub AE.
EB. cum quadrato G E. cft xquale qua-
drato G B. adde quadratum FG. jam
cum quadratum F B. fitxquale quadra-
tisF G. G B. eritreCtangulum AE.EB.
cum quadratis EG. GF. ®quale quadra-
to F B. hoceltreCtangulo CE. ED. &

uadrato F E. ergo cum quadratum FE.
zt xquale quadratis F G.G E. fiabuno
demasF E. & abalio E G. G F.remane-
bunt ®qualia reétangula CE.ED. & AE.
EB. QED. -

4~ St neutra tranfcat per ceritrum &
{e {ecent utcunque, ducatur ad inter-
fe&tionem E. re¢ta G H. tranficns per
centrum : cum rectangulum fub CE.
ED. efitxquale ci quodfub HE EG.
Idemque A'E. EB. fit xqualeipfi GE.
EH. erunt x(Elalia re€tangulatub CE.
ED. & AE. EB. Q.ED.

O :2 PRO-

ds. 2.

e perg.

pariem
bjue,
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PROPOSITIO XXXV

A " S extracir-
“* enlit FBE [u.
/| matur pun-
Eum aliquod
A. ab eoque
in circulnm
cadant dua
reifa: ¢ bac
quidem A B.

ecet  civcu-
umin C.illa
o b ;_utem ﬁF.
tangat inF. Ouod fubrotafecante AB.
é-nfxmim Qﬂ'%mpm A C.inter punitum
A. ¢ convexam peripheriam C. compre-
‘benditur vedEangulum 5 aquale erit ei,
z’uod & tangente A Y. deferibitwr qua-

'AL0.

rob. Tranfeat 1.re¢ta A B. per cen-
Ptrut_n D. duétaquerecia DF. cum

re&a CB. bifariam fe&ta fit in D,
& eireéta A C. adjiciatur, re@angulum
fub AB. & A C. contentum, unacum
quadrato D C. vel DF. azquale eft ei
quoda DC. cum A C.tanquam unali-
nea fit quadrato. Sed quadratum D A,

: b 47.1. b eft zquale quadratis DF. F A. ergo

dempto communi F D. remanebit qua-. -

dratum F A.zquale re€tangulo fub AB.
‘& CA. QE.D. si
4 z,v' x’

! m‘v“"

— e =
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2. Sireta AE. non tranfeat per cen-
trum , 4 centro D. duc perpendicula-

rem D G. chxcfecabitre@am EIL bi-¢ 3.3

fariam , cum igitur recta EL. fit focta
bifariam in G. & eiteda 1 A. adjiciatur,
erit re€tangulum fub AE.& fub Alcum

quadrato G I. d=xquale quafirato G A.d 6. 2.

addito ergo quadrato D G. erit re¢tan-
gulum fub A E. & fubl A. cum quadra-
ts 1G. G D. hoc eft quadrato D 1. hoc
eft DF. zquale quadratoD A.fed D A.
eft zquale quadratis F A. F D. demptis
ergo zequalibus DF . PI. remanebit qua-
dratum F A. zquale re€tangulo fub AE.
& Al Q.E.D.

Coroll- 1. Hinc fequitur ,/fid puncto
quovis extra circulum fumpto , plu-
res re€tz circulum fecantes ducantur,
re&angula comprehenfa fub totislineis
& partibus exterioribus, inter feeflc =-
qualia. )

Coroll. 2. Duz re&tz , ab eodem

unéto duéte, qua circulum tangunt,
unt inter fe zquales.

Coroll. 3. Ab eodem punéto extra
circulum (%xmpto » duci tantum poflunt
duz reétz, quz circulum tangunt.

O 1]
e
N3  Pro-
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» . PROPOSITIO XXXVIL -
AR TR o y . 31. - A Siextra
oo E e 77 cireulum
AP ST FHE.
PRI g SR [umatur
IR, T punétum
177§ - aliguod-
i BEEENTEE JEETE A.abeo-
l T ) . que pun-
LA . o in
O T circulum cadant duarefle AF.AB,
A (TR P - vel AE. & becquidem AB. fecet
AR ’ . circulum : illa autem AF, incidat :
vk fit autem quod fub tota fecante AB.
i 2 , R & exterius affumpta C A. inter
/AR & *; - punitum & convexam periphetiam,
: ,ﬁ; ow ) reclangulum equale e quod ab in~
AN | , cidente A'F. defcribitur : incidens
AN b ’ illa civculum tanget,
—— o f ‘ C s 17.3. Drob. 2 Ductangentem A H.
w Wk | : & ad H. reGam DH. cum
el b36. 3. ergo quadratum AH. b fit zquale
gl v,: N r , ' - reQangulofub AB, CA. & idem
f RN ' )
;o N ! . v reGangulum fub A B, C A. po-
1} . ! "
Moo , l : fnatur
- ey ! : .
AR\,
* {
[ BN 1 C e o
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natur zqualequadrato F A, linez . _ f

F A. HA. erunt zquales, latera

item F D, HD. funt zqualia & .

bafis A D. communis : ergotota :
triangula_ ¢ funt qualia. Ergoc®r.- - ;
cum angulus AHD. fit d reGus, d18. 3
reCtus etiam erit AFD. ergo AF,
circulum tanget per coroll, 16, 3.

NO T A

Selectiores bujus libri propofitio- N

wes fumt. 20, 22. 3I. 35. 36.

= e g T
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R ELEMENTUMIV.

DEFINITIONES,

S E . 1. Figura
T ~ rectilinea 5 in
TR /\ figurarectilinea |
L, inferibi dicitur !
AL . i E / \ cumfngult,e]m |
TR TR -\ figures quein-

fmbzmr, angu-
lt; fingula latera ejus que mfm-
bituy tangunt.

L ) Ut trxangulum ABC.inferi- |
. ) ptum eft triangulo DEF.
quia anguli A. B, C. tangunt |
latera DE. EF. DF '

Q 4- ?c Si- '

H e et e e ey s i
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2. Similiter & figura circum
figuram defcribi dicitur 5 cum fin-
gula ejus que civcumferibitur 5 la-
tera 5 fingulos ejus figure angulos
tetigerint, circum quam illa defcri-
bitur,

~ Uttriangulum D EF. dicitur
proprié dc(gcribi circa triangulum
A BC. quia fingula laterainajo=
tis tr\ianguli s (?ngulos angulos
minoris tangunt, Dixi pro;rié R
quia ut improprié dicatur figura
aliqua infcribi vel defcribi, fuffi-
cit , ut bene advertit illuftrifli-
mus Princeps Fluffates Candalla
ut nullus fit angulus interioris fi-
gurz , qui non tangat angulum
aliquem, vel latus vel planum fi-
gure exterioris; & eo fenfu in-
telligendz funt  propofitiones
- Hypficlis lib. 15. elementorum,

3. Fi-
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3. Figura au-

tewn rethlinea,
in circulo infcri-
bi dicitury cum
finguli s ejus fi-
C gure 5 que in-

[eribitar , angu-
li, tettgermt circuli peripheriam.
4. Figu-
T4 vero re-
ilinea cir-

P G  circulum

deferibi di-

iUy 5 cHm
B £ =c fingula la-

tera  cjus
gue civeumferibitur 5 circuli peri-
pheriam tangunt.

S. Similiter & circulus in fi-
gura inferibi dicitur 5 cum cireuli
penpherm fingula latera tangit ejus
fignre in quainferibitur.

6. Cir-~

Sk

|
|
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6. Circulus autem circam fi-

guram defcribi dicitur 5 cum circu- -

li peripheria 5 fingulos tangis ejm
figura s quam circumferibit  angu-
los.

AL n 7 Reflain

circulo accom-

modari 5 [eu

c coaptari  dici-

tur 5 cum ejus
- eXtrema in cir-
culi peripheria fuerint,

Sic A B. dicitur in circulo ac-
commodata nonvero CD,

’
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PROPOSITIO I

; Prb. 1. Tiv dato circulo ABC, accom-

i s modare redlam B A. equalem |
L date redte D. que circuli diametro
g'";; T a 5. - BC. nonfit majer.? !
Def.4 ' ;

i : Dati circuli ducas diame-
‘ trum BC. fi data re@a D,
' } v aqualis it diametro B C.faCum |
S . eft quod petitur. SiD.minor fit
_ ' C b3.1. diametro : b abfcindatur. B E.
o 2qualis ipfi D.& centro B. fpa-
] ‘ o . tio BE. fiat circulus E A. diGa
' . ' ‘."sz jam re&a B A. coaptalaerit €in
: e d 15. circulo BAC.&d2qualis ipfi BE.
P41 & confequenter iphi D. Q. E.F,

PRO-
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PROPOSITIO IIL.

D . ,G_./,fg\x:
(Y

Indato circslo AB C, triangu- Prib.a,

lum A B C, defecribere, dato trian-
gelo D EF, aqui angalum.

2 Y iat tangens GH ad pun&um 46, 3.
FA. fiat angulus HA Clz b1

qualisangulo E. & G A B. angu-
Yo F. ductare@a B C. factum erit
quod petitar,

Prob. Angulus H A C, zqua-

Bs eft cangulo B. & fimiliter an- ¢ 32 3.

guius \G A B. angylo C. ergo&
7 angulus E.amgulo B.& angulus F.
angu 0C.& confequenter angulus

D.anguloA.4 ¢qualis. Ergotrian- d cinz.

gulum triangulo #qui angulum in 3*

dato circulo infcriptum. Q. E. F.
P PRO-

i
|
V-

4
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PROPOSITIO IIL

Circa datum civcalum BCE. de-
feribere triangulum LM O . equian-
gulum dato rriangulo D, F. A.
Dxti tranguli latus AF.produc

in G.& H. anguloD F H.
@qualis fiat ad centrum angulus
CIB. &angulo D A G. angulus
EIB. & ad pun&ta EBC. bducas
perpendiculares qua © tangentes
erunt fcilicet MO, ML, L Os«
& cocuntes petitum triangulum
conftituent. Quod autem concur-
rant patet ; nam uterque angulo-~
ramad A, & C, eft redtus: ergo fi
intelligatur ducilinea B E. enunt
duo anguli verfus L. minorcs

duo-

' FE PO gy v
3 Mg

L
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duobus retis: 4 ergo in illam par-d 1. v
tem protractz tangentes concut- o
rent {imiliterque aliz in alias par-
tes protractz : ergo fiet triangu-’
gulum circa datum circulum.
Quod autem fit dato triangulo -
quiangulum, fic probo. In qua- Lo
drilatero CIB M. anguli ad C. . Co
& B. ¢ fint recti: ergo reliqui® 18. 3. ‘
C 1 B. CMB. f duobus re&is funt £32. =
2quales: Sed anFqus CIB. -
qualis ponitur ipfi D FH. ergo
angulus C M B. zqualis elt angu-
lo 8 D F A. eodem modo oftendig 3. ¢, |
poteft in quadrilateris BIEL, .

CIE O.angulos L. & O, zqua-
les efle angulis A. & D. Ergo
circadatum, &c. Q E.F.

P2 PRO-
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PROPOSITIO IV
rrob g A Indato

\ trizgulo
/ AB C.

circulum
GE F.
dufcribe-
5 c T

B
) ivide duos ejusangulos B. & C.
89 Dbifariam per reCtas CD. BD. &
ex punéto in quo concurréat
b 12. 1. putaD. bduc perpendiculares DE. DG.
F. ad tria latera dati trianguli. Jam
quia trigngulorum FCD. GCD. an-
%ulus C. unius, poaiturazqualisangulo
. alterius, & uterque acgulorum G
&F. reGuseft, & latus CD commu-
©26. 1. ne: linea D G. ceritzqualislinez D F.
fimiliterque oftendetur re&tas D E. DF.
efle zquales. Pofito ergo centro in D.
d 9. 3. deferiptus circulus fpatio DG.d tranfibit
per punéta EGF.& quia per coroll.16.3.
unaquxque linearumAB.BC.CA tangct
circulum , patet perfectii efle propofitd.

SCHOLIUM.

Hinc cugnits lateribus trianguli | iwvenisonine
Jigmenta que finm ad pundla contallus civeuliin-
fovipti. fiil: fit AB. 12. BC. 16. AC. 18. erit

AB. BC. 28. fubtrabatur AC. 18. ‘aguale AE,
€ ¥C. remanchit 10, pro B E. &~ B F. «deague
BE. vel BF. erit 5. € per configuens F C. wel
GG. 11 GA, we! AE. 7. FRo-
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PROPOSITIO V.

Circa datum triangulum ABC. Prob. 5.

circulum defcribere,
C ujufcunque dati trianguli, duo

aliqualatera puta AB. BC.adi-21 %
vide bifariam in E. & F.bad que b r1. 1.

punéta excitabis perpendiculares qua
cotbuntinD. vel intra triangulum , vel
intertio latere, vel extra (duaenim
EF. fientanguli DEF. DF E. minores
duabusreétis: ergo coibunt) ducpre-
terearetas D B. D A. DC. Quiatrian-
gulorum BED. A E D. latera BE. EA.
funt zqualia & DE. commune & an-
guli ad E. redti, erunt & bafes A D. D B.

zquales. Eodem modo ¢ erunt zqua- € 42+

Iesbafes DB. DC. Centro igitur D.
fpatio B D. du&tus circulus ABC.
tranfibit per punéta A B.C. Circa da-
tum ergo triangulum , circulum de-
{feriphimus. Q. K. F.
SCHROLIUM"
H'neetiam patet methodus deferibiudi cingu-
tum 5 qui tranfibic per trie data punfle non in

- reums coifliinta.
P PRO-
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PROPOSITIO VI.

In date
circulo
ABCD.,

P quadra-
tum de-
Jeribere,

C

Ducantur duz dizmetri A C,

A_J B D. fecantes fc ad angulos
‘retos in centro E. & jungantut
re&z BA.BC.CD.DA. & fa-
Gumeft quod petitur. .

Prob. Quatuor anguli ad cen-

trum E.ponuntur re1 & quatuor
lineg EA.EB. EC. ED. gquales..

04 1. *ergo & quatuor bafes AB.BC.
CD. DA. funt zquales.” Omnia

ergo quadrati latera funt zqualia.
Angulivero his later'bus contenti

. {unt omnes in femicirculo: bad-

bsr. 3. eoquerecti : Eritigitur ARCD.
qnadratum  circulo inferiptum,
QE.FE
: PRO-
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PROPOSITIO VIL
. A G

E .
dratum de-
! feribere,
I c 1

uéltisduabusdiametris A C. BD,

fecantibus{e ad rectosin centro

E. per carum extrema fi ducaa-

tur perpendiculares FG.FL IH. HG.
cocuntes petitumn dabunt quadratum,

Prob. Anguliquatuor ad E. ponyn-

' Circa da- preb. v,
tum  circy-
vimm > qua-

tur reti,ficut & anguliad ABCD.2e1go 4 48, 4,

reétx FG. BD. H1. funt parallcle, fimi-

literque re&z F1. AC. GH.b ergofigu-b 34. 1,

ra F GIH.ef parallclogramma. Angu.

lus ACH. eft reCtus: cergo Angulus

HG A. citreétus, codem modo oiten-
deturangulos F. L. H. eflerectos.

De lateribus fic dico, latus 1H. eft
eequale lateri BD. & latus HG lateri AC.
hoceft BD. ergolatera 1H. HG. funt
aqualia: ergo quatuor laterafunt xqua-
lia. Ergo eff quadratum cujus latera cir~
culum tangunt per coroll. 16. lib. 3.
Ergocircadatum, &e Q E.F.

-

P4 PRO-

4 To
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PROPOSITIO VIII,

F’ A\G
B' S D
I C H

In dato quadrate , circulum
defcribere.

atera quadrati a divide bifariam in
LABCD. ducreétas AC.BD. fecan-
tesie in punéto E. quod dico efle
centrum circulifpatio E B. defcribendi.
Prob. Reétz A F. 1C. funtparallele
& cquales: ergoreéte AC. F1. biunt
parallale & =quales, & fimiliter reGte
A C. H G. eodemque modo re&tx FG.
tH. cfuntigitur parallclogramma ¥ E.
El. EH. E G. quare cum =aquales.
Reétz BF.F A. A G. funt zquales, ipfis
dBE EA.ED. reéte BE. EA. ED.
erunt & zquales. ¢ Ergo E eft centrum,
ex quo fifpatio E A, deferibatur circus
lus, tanget punéta A BCD. & confe-
quenter omnia quadrari latera per co-
rull. pr. 16. L. 3. fln dato ergo, &e.

. PRO-

e -
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PROPOSITIO X
A

\

C

‘Circa datum quadtatum , cir-Prob. 9.

culum defcritere.

Ducantur diametri AC. BD. fe.

cantesfe in puncto E. quod dico
~ efle centrum deicribendi circuli.
Prob. Refte AB. AD. funtxqua-
les: aergo & anguli ABD. ADB.}?
Angulus BAD. beftreCus, cergoan-
guli ABD. ADB. funt finguli femi-
re€ti; codem modo partesangulorum
ad A. B. C.D. erunt icmircéi: ergo
omnes inter fe =quales. d Ergo larcra d
E A. EB. EC. ED. wqualibus angu-
listubtenfa funtzqualia. ¢Ergo E. eft ©
centrum circuli, quifidefcribatur fpa-
tio E A. tranfibit per punta quadrati
A B CD. Ergo circa datum, &c. QE.F.

: PRO-

. 1.

b32.32.

j2. L

6. 2.
93
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P P o

PROPOSITIO X.

Ifofceles

A , triangulum
w D A B D.
ol ? 4y conftituere,
L . ;. quod habeat
l L ' utrumque eo~
3 i rum qui ad
N b ' bafim funt ,
. - BRI angulorum B, & D. duplum reli-

; »I//,’ '; I Sh quiA. .
o " ! ume re€tam quamlibet A B. quz
Lo : eI I Sﬁc a dividatur in C. ut re€tangu-
S : : lum fub A B. BC. wquule fitqua-
. dratoreéte AC. tum centre A. {patio B.
! '/),/ . b 1. 4.ducaturcirculus, in quo b accommo-
LA o derurreéta B D. zqualis ipfi A C. jun-
4 ; gaturque reéta A D. dico triangulum
yois T A BD. fore quxfitum, gquod fic

R/ - ~ frobo.
A ¢s. 4 , Duftare@a CD. c defcribe circu-
— c lum ACD. circa triangulum DA C.
-1 cum itaque reGtangulum fub A B. BC.
by que 2 h

S 2equale ponitur quadrato C A. erit ctiam
o 2quale quadrato BD- cum BD.xqua-

lis ponituripfi A C. Ergo cumipunéto
B. ducatur fecans BA. reéta BD. abeo-
dem puncto ductaincidensin circulum

ACD-
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A CD. quorum reCangulum & gua-
dratum funtxqualia, B D.tangetdcir- d3y. 3.
culumin D. ergoangulus CDB, ex-c 32.3.
qualis cft ipfi A. in alterno fegmento,

ergo communi CD A. addito , duo
anguli A. & C D A. =zquales funt ‘
duobus BDC. & CDA. hoc eft toti ‘
ADB. vel ABD. Sed angulus ex- L,
ternus BCD. duobus internis A. &f32 1.

ADC. fzqualiseft: ergoidem BCD. ;

‘ eritzqualisipfi CBD. vel ADB. ergogé, 1. , !
.+ reGte DC. DB g xquales, cum =- {
quales angulos fubtendant. Sed BD.

ponitur equalis ipfi CA. ergo CD. ,

C A. =zquales erunt: ergo anguliA. & bs.n o
CD A. h zquales. Ergo externus an- :
gulus BCD. dupluseftipfius A. ergo :
ejufdem quoque dupli funt CBD. ;o
ADB. cum finguli externo BCD. .
wequales fint, Triangulum ergo, &c.

Q. EF
Corollarium.

Cum tres anguli A. B. D, fi-
mul conftituant § dvorum reét.
hoc eft duos reGos , liquet A,

efle § duor. reGtorum.

PRO-
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PROPOSITIO XI.
b 2]

et . TN

¥ a

. " Indato circalo EHFGI. penta-
gonum aquilaterum & equiangu-
Lum infcitbere. -

cur que , cujus anguii ad ba-

fim fint dopli ejus qui ad verti-
cem & ipfi qui angulus b infcri-
batur in dato circulo -EF G,
Angulos ad ba‘m divide bifa-
¢ riam redtis I F. HG, jam
quingne punta E. H. F. G. L.

~ junge lineis totidem, & factum
effe quod petitur, fic probo,
Quinque anguli EFG. FGH.
HGF.

b1.4.
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HGF. IFG. EFI. ponuntur

2quales : ¢ ergo arcus quibus in- ¢ 26. 5;

fittunt , funt zquales ¢ Ergo @-d2.5.-

quales re&z quz xquales peri-

pherias fubtendunt. Arcus E H.

xqualis eft arcui FG. ergofi -

addas communem B F. erunt -
peripheriz E H F. HFG, ®qua- o
les : ergo & reliqua fegmenta

FG IE. GIL EH. zqulia:
cergo anguli EHF. PFF, 2-¢%7-3
+ quales.” Idemque dicendum de N
reliquis. Ergo pentagonum z- ¢
-quilaterum & aquiangulum in- :
Acriptum, Q.E. F. '
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l o ' ‘v PROPOSITIO X1,

Py

- . ) Pr. 1% Circadatum circninm ABC D. pox.
A !  tagonum G HIK L. equilaterum g .
‘ { «qiemgulum deferibere. :
\ uafi juxta propofitionem rr. in
Q feripfifiem pentagonum in dato ¢ix-
culo, reperiam centrum F. & no-
tabo in peripheria quinque linearum F A,
acsral ¥B. &¢. quinque punéaangulatia ABCDE,
6” * &abiifdem punétis a ducam tangentes que
(’) “3- bconcurrent in punétis GHIKL. 2 quibus fi
: - v!‘ I+ diuxero ad centrum re@as GF. IF. fic demon-
Co - %+ firabo fatum effe quod petitur. Et primo
, b quidem quod anguli omnes {int zquales. In
g o € 32. 1. quadrilatro AFBH. quatuor anguli € valeme
quatuor reftos cum cujudlibet trianguli AHF,
HFB. tres anguli valeant duos re&os : fimi-
‘terque in quadrilatero BFCI. & ficdealiis s
ergo cum anguli A. & B. fint 1e&i, anguli
AHB. AFB. valent duos reos , fimiliterque
. anguli BIC. CFB. & ficdealiis. Sedanguli
€27. 3. AFB, BFC, funt d xquales ob zquales arcus.
- cIge

- e S Wy, AT

-y

VT
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ergo reliqui H. 8& L funt xqnales, idomque
dicendum de aliis. Ergo omnes pentagoni
anguli funt zquales.

Quod autem latera etiam fint zqualia fe

probo. Quadratum FL e cft zquale quadra- © 47+ -

tis tam iplarum FB. BL quam ipfarum IC,
C F. fublatis ergo quadratis xqualium F B,
FC. remanent ®qualia quadrata BI. IC. ergo
re&tz B 1 1C. tunt zquales. Nunc anguli
FBI. FCI. & continentia latcra funt xqua-
lia: ergo f anguli BIF. FIC. funt xqualcs.
Eodemque mody dicam de triangulis C F K.
KFD. & dealiis omnibus. Ergocum anguli
BFD. CFD. g fint xquales, &anguli II'C.
C FK fint corum dimidia, aquales crunt
anguli 1 FC. C FK. Ergo cum in triangulis

IFC, CFK. anguli IFC. FCL xquales fint -
duobus angulis C FK. F C K. alteraleeri &
latus FC. commune , reliqua latera h erunt h 26, 2.

zqualia. Ergoreétz 1C. CK. funt xquales,
& dimidiz ipfius IK. eodem modo oftcrxlam
1B. efle dimidiam ipfius 1H. & fic de akiis:
crgo, con dimidiz 1C. I B. oftents fint x-
quales , erunt tora Jatera H1. I K. xqualia,

idomque dicondum de aliis. Q. EF.

Cerollarium.

Hiue , f in cirenlo qualifeunque figuca
zquilatera & xquiangula fuerit infecipta , lis
nex perpendicularcs ad extremitates feini-
diametrorum excitatz conftituent figuram
totidemn laterum & xqualium  angulomum
circulo ciccumfcriptam,

Qz IR O-
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PROPOSITIO XIII,
A 'H E
)

*  Indato pentagono quod eft equi-

laterum & equiangulam,y civculum

infcribere.

g1 e Dividantur bifariam duo an-

brr,

£

¢ Ex.
wnfl.

d4.x

vguli proximi BAE, ABC.

reis AF. BF. quzbcoibunt,

putain F, cum nullins anguli me-
dietas valeat re&um. Idem fiat re-
liquis angulis. Quoniam igitur
triangulorum ABF. FBC. 2qua-
lia funt latera BA. BC, & B F.
commune , & anguliad B. < {unt

- ¢quales, anguli BAF.BCF.& ba-
. {fes AF. CF. 4 erunt zquales,
- Sed angulus BAF, eft dimidium
angu-

o e . e
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anguli BAE. ergo quoque BCF-
ertt dimidium anguli B CD.
Eodem modo reliqui anguli bi-
fariam erunt fe@i. Ducantur fi-
militer ex F. ad fingula pentago-
ni latera perpendiculares F G.
F H. &c. Quia triangulorum
GFB. BFL. duoanguli FGB.
GBF, duobus FL B, FB L. funt
zquales, & latus F B, commune,

zqualia etiam ¢ erunt latera F G, ¢26. @
FL. & hisFX. FI. FH, quare
centro F. fpatio FG. ffiducaturf 1s.
circulus, tranfibit per puncta H.I, @ *-
K.L. exiftentia in lateribus penta-
goni, § que etiam tangent circuld, g corct.
cumn fint fuper extremitate diame- *¢- 3-
tri 2d rectos conflitutze, Q. E. F. .

SCHOLIUM

. Hinc duo fequuntur. 1. omnes angulos
enjufcunque ﬁ%uu aquilatere ¢ 4g:1i-
angule bifarinm feears per linens & punito
fnclasin quo coeunt A reils preximes
angulos bifecantes. 2-eadems methodoin
gracungue fnra aquilatera ¢ &quian-

Zolacirowlum deferibere. . s
e Q3 PRO-

~
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PROPOSITIO XIV.

Pr. 14 Circa datum pentagonum qued
eft aquilateram & eqsuiangulum ,
circalum defcribere.

a9. 1. Angulos A, & E, s divido
bifarlam reftis AF. FE,

b rr. que alicubi b concurrent , puta
“x in F. hinc ad reliquos angulos
- ducore&as FD. FC,F B, quas
cos fecare bifariam probatur ut in
proxima propofitione per prop.

26. 1. Ergo cum anguli totales
ponantur zquales, xquales erunt

t 1. dimidii, & © confequenter zqua-
T e

~
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les F A, F B. hifque zquales :
omnes redz FC. FD. FE.
Ergo centro F. {patio F A. de-
feriptus circulus tranfibit per an-
gulos pentagoni , nec ullum ejus
latus 4 fecabit y cum omnia cadant d 3. 3
intra circulum. Q.E.F.

SCHOLIUM.

Eodem provfs modo circa
quamlibet figuram equilateram &
equiangslam civculus defcribetur.

- Q4  PRO:
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PROPOSITIO XV.

}
In date ]
v circulo , he-

B,
' xagontm, ¢&¢ |
equilaterum "
c E (¢ aquian-
/ gulum inferi-
bere.

Sit diameter A D. centro D.
fpatio femidiametri D G. fiat
circulus CGE, fecans datum
circulumin C, & E. per centrum
G. du&is CF. EB. jungantur
AB. BC.CD. &c. eritque in-
fcriptum  hexagonum  @quilate-

rum & zquiangulum,
Prob. Re&tz GC. GD. i
centro G.&re@z CD. DE. 3
cehtra” D, funt” zquales , ergo
triangulum DG C, eft zquilz-
a5r. terum. 2 Ergo & ®quiangulum.
. Hi

L e — e e -—
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Hi tres anguli, ® valent duosb3s%-
reftos: ergo quilibet eorum eft
pars tertia duorum reGorum.
Similiterque angulus D G E,
Ergo cum CGE, EGF, ¢va-c13.2.
leant duos re&os, E GF. erit
etiam pars tertia duorum re&o-
rum. Sed illis d zquales {unt an- 54,4
uli ad verticem. Ergo fex an-
uli ad centrum G. funt zquales,
%rgo omnes re&te & circumfe-

“rentiz AB. B C. &c. quibus in-

fiftunt funt zquales. Eft.esgoess.e¥
hexagonum zquilaternnn ~Quod 29- 3+
vero {it zquiax:‘%ulum patet, cum
omnium angulorum medietates

fint oftenf{z zquales & conftare -
duabus tertiis guorum re&orum,

Coroll, Hexagoni latus , equale
eft femidiametro,

SCHOLIUM

Minc facillime triangulum aqailases
rum in circulo defcribetur Auclis retis
AC AE CE

. PRO- -
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L V.

S PROPOSITIO XVI.

;,; “Pr. 16, In dato-circule quindecagonums
& equilstorum & equiangalum,,
dejonibere,

— e e —

a4 & Ynlcribe in dato cireulo
Ipentggonum zquilaterum

: /’ AEFGH. & eidem ad pun-
b2 4.Gum A. b infcribe triangulum
zquilaterum AB C. hoc pofito

cum tertiam partem citcumnfe-

ci6.¢ rentiz ©fubtendat A B, hoc eft

28. 3. quinque quindenas y duo vero
pentagoni latera, AE. EF, ea-

rundem quindecimarum fubten-

. dant

———————— e MM e e——
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dant fex. Siab ipfis AE. EF, o "

" fubtentibus fex , ipam AB. - :
fubtendentem quinque tollas ,

fupererit B F. {ubtendens unam ‘
decimamquintam totius, Ergo PP
fi quatuordecim ei equales in \ "
circulo 4 accommodentur , eritd 1. ¢ b
quindecagonum @quilaterum & , Y
equiangulum € cum finguli an=c 5y, 5, -
guli fubtendant arcus @quales

tredecim laterum quindecagoni.

Q.E.F. o
SCHOLIUM

Omnes propofitiones hujus libri cum
Pt problemata ejufdem valoris cenfers
poffumt 5 quamves & quibufdam isser
pracipuas numerantar.5. ¢ 15

,‘
¢
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EVCLIDIS
ELEMENTUM V.

Hujus Elementi quinti Vi-
truvius autorem pradi.
cat Eudoxium Gnidium,
qui Platonem comita-
tus eftin Acgyptum.

DEFINITIONES.

Pars eft magnitudo ma-
Znitudinis . minor majorss
cum metitur majorenm.

deft, que aliquoties fumpta ,
majorem ipfam przcif¢ con-
ftituit : fic unitas, eft pars ter-

narii, quia ter {umpta facit terna-

rium, Atque hec eft pars proprié

dicta & quz vocatur Aliqao;z

Impropri¢ vero diGta pars,

qgue aliquoties [(umptas vel [uums

totum excedit o vel ab e deﬁci; :
{4

&
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fic binarius numerus, eft impro-
pri¢ di&a pars feptenarii , quia
ter fumptus, deficit : quater au-
tem fumptus excedit: atque hzc
pars dicitur Aliquanta. Imo Eu-
clides libro 7. non vocat partem,
fed partes , & ben¢ quia quatuor
noneft pars numeri ((Jex s fed ejus
duz partes tertiz, In genere fic
poflet definiri. Pars eft minor &
homogenea quantitas y que aliquo-
ties repetita , metitur vel excedit
Juum totum.

Similiter & fi definitio Partis,
prout tradin.xr_ ab Euc.lidg ) tan-
" tum conveniat quantitati conti-
nuz, quz fola propri¢ fecundum
Philof‘ophum appellatur Magni-
tudo, clim tamen numeros {uis
quoque conftitui . partibus du-
bium fit nemini, fic forte com-
modius potuiffet exprimi.  Pars eft
miinor quantitas , que metituy ma-
jarept. Ut. ut fit, M fequ.entibus,
partis nomine utar , cum in quan-

: R titate
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) o S titate continua, tum in difcreta;
H
{

P imo brevitatis gratid  frequen-
B it tius utar numetis , quorum ta- =
A . men loco poterit quilibet ma-
‘ S gnitudines tot palmorum intel-
I SRFH G ligere quot numeris exprimen-
2P T . tur,

2. Multiplex autem eff
major quantitas , quamme-
“Litur minor.

s M ultiplex nil aliud eft quam
! . cadem quantitas aliquotics
: repetita,

e 3. Ratio eft duarum quan-

titatum efufdem geners,mu-
tita guedam fecundim men-
Sfram habitudo. ,i‘

vod Euclidis dixit ags hoc |

Campanus vertit Propertio 5
melius alii Ratio. Scnfus vero hic
cft , quando due quantitates *

sjul~
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cjufdem generis , ut duo nmeri
duz linex, duz fuperficies 5 duo
folida ( nec enim linea cum fu-
perficie, aat linea alba cum fo-
nora, ‘ut fic , poflent conferri,
cum-fint diver(i generis ) inter
fe comparantur ; fecundim ta-

acitatem hoc cft exceflum, de-
ge&um aut zqualitatem , appel-
latur hzc comparatio aut habitu-
do mutua Ratio. Obfervabis

verd , requiri femper duas quan~ -

titates : nihil enim habet ratio-
nem.ad feipfum, & -decempeda

folitari¢ confiderata, nec major .

eft, minor, aut zqualis.

Hzc porrd omnis comparatia
in capacitate quantitatis funda-
tur, fecundim quam una quanti-
tas aliam continet vel accurate,
vel ex parte tantum , vel cum
exceffu. Cum autem in omni
ratione duo fint termini Antece-
dens & Confequens -qui ad invi-

cem refcruntur ¢ Ille in nomi-.

R 2 nati-
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nativo efferri folet , hic in alio
cafu : exempli gratia linea fex
palmorum eft dupla linez trium
antecedens eft linea fex palmo- -
sum ; confequens, linez trium.
Exceffus antecedentis fupra con~
fequentem vel confequentis fupra
antecedentem  dicitur  Differen-
tia teyminorum. Ratio Rationalis
eft quz eft inter quantitates com-
menfufabiles & numeris poteft
cxprimj, ut ratio dupla, tripla,
&c. Ratio Irrationalis eft ea qua
cft inter magnitudines quarum
nullaeft communis menfura qua
ullo numero poffit exprimi: ex-
empli gratia inter latus quadrati &
¢jus diametrum. '

4. Proportio eff rationum
Similitudo. Y
Yrzcé dicitur dareie , fen- |
(l fus vero hic eft. Quemad-
modum comparatio capacitatis
duarum quantitarum dicitur ra-
: tiot
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: Ita fimilitudo duarum vel
plunum rationun dicitur Propor-
tio. Ex gr, Cum fumnilis fit ra-
tio 12, ad 4. quz 9. 2d 3. ideo di-
cointer has quantitates effe pro-
portlonem quia eﬁ fi m111tudo
rationum.

Proportio divitur in Antbmc-
ticam , Geometricam s & Mufi-
cam. Arithmetica et quando tres
vel plures numeri per eandem dif -
ferentiam progrediuntur 5 ut hi

numeri 4. 7. 10. eft enim diffe-
rentia 4. & 7. zqumlis differen-

" tiz 7.& 10, hzc proportiodici-
tur Arithmetica quia invenitur
inter numeyos in ordine fuo na.
turali fumptos puta 1. 2. 3. 4.
5. &¢.

Geometrica eft fimilitudo ra-
tionum inter tres 5 vel plures
quantitates ut inter nhumeros 2.
6. 18. eft enim ratio 2. ad 6.
fimilis rationi 6. ad 18. namu-

_traque ratio eft eripla, Hacque
R ; {ola
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folaeft proprié dicta proportio,
& quam hic defjnic Euclides.
Proportio Mufica eff quando tres
magnitudines ita ordinantur ut ea-
dem [ic vatio prime ad tertiam,
que diffetentie prima & fecunda,
ad differentiam fecunde & tertia
ut 3. 4. 6. :Sunt in proportione
mufica, quiaeadem eft ratio pri--
mi numeri 3. ad tertium 6. quz
differentiz primi & fecundi, qua
eft 1. ad differentiam fecundi &
tertii , qua eft 2. dicitur vero
harmonica, quia confonantes fa-
cit {onos , inter quosinvenitur,

5. Rationem habere inter
Jé quantitates dicuntur, que
polfunt  multiplicate  [efé
mutuo fuperare.

uia ratio eft duarum quan-

Q titatum ejufldem generis
mutua fecundim menfuram ha-
bitudo, propterea quantitates qua
o ratio-

e M

L emn e
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. rationem habent inter fe, debent

efle tales ut fe mutuo fuperare
poffint: nam quantitas qua me-

titur alteram, poteft eam fupera- .

re hinc.

Colligitur 1. inter lineam &-

fuperficiem , inter fuperficiem
& corpits , inter lineam fini-
tam & infinitam , inter angu-
lum re&ilineum & contatus,
nullam efle rationem , quia quan-
tumuis horum unum multipli-
plices , nunquam tamen aliud
fuperabit,

Coll. 2. Inter diagonalem &
latus. quadrati effe rationem ,
quia ita poteft multiplicari ue
latus excedat diagonalem , fed
hzc ratto dicitur irrationalis
quia non poteft exprimi nu-
meris,

Coll. 3. Inter curuilinea 8
reGtilinea effe rationem cum in~-
ter ea fit zqualitas & inzqualitas s
nam Hippocrates Chius Lunu-

; R 4 lam
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lam crefcentem , & Archimedes 1
Parabolam quadravit , & Proclus
s inter angulos retilineos & curui-
o . lineos zqualitatem demonftravit
; lib. 3. in primum Euclid. ad 12.
axioma, '

6. In eadem ratione quan- !
titates dicuntur effe, prima l'
ad fecundam , & tertia ad

 quartam, cum prime & ter- ‘
i tiz aquemultiplicia 5 a fe-
;  cunde & quarte equemnl- ,
tiplicibus . qualifcunque fit
i hec multiplicatio, utrumgque |
7 abutroque veluna deficiunt, |
| vel una equalia funt 5 vel ,
wna excedunt s fi ea fuman- |
_tur . que inter fe refpon-
demt.

|

Signo oftendit Euclides !

_ quomodo poffimus cogno- ‘
fcere utrd quatuor quantitates fint t
o in

!
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in eadem ratione. 1°. Aquemul- -
tiplica inquit, primam quanti- -

tatem & tertiam. 2°. Aquemul-

tiplica fecundam & quartam, 3°. .

conferas multiplicem primaz cum
multiplici fecundz , & multi-
plicem tertiz cum multiplici
quartz 3 & vide , utrum quoe
tiefcunque multiplex prima de-
ficit 2 multiplici fecunda , vel
zqualis eft, vel excedit, etiam
multiplex tertiz tunc deficiat &
multiplici quartz , vel zqualis
fit vel excedat : tunc enim fi
id fiar, certd concludas , has
uatuor quantitates efle in ea-
em ratione, fi non fiat, nega
efle, )

8 6 12 9
4 2 6 3
A. B. C. D.

- Exemplum : volo fcire utrum

h2 quantitates A, B. C. D.fintin
B cadem
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cadem ratione: 1°. xquemulti-
plicoA. & C. puta per binarium. ?
29, zquemultiplico B. & D. pu-
~ta per ternarium, ut falum vi-
des fuperius. 3°. confero multi-
plicem primz 8. cum multiplici
fecundz 6. & multiplicem tertiz
12. cum multiplici quartz 9. &
video non tantum multiplicen
fecundz dcficere 3 multiplici
primz , fed multiplicem quarta
deficere 3 multiplici terti,

-

A e ———

- 12 12 18 18
4 2 6 3
~_A B CD.

Deinde iterum ¢quemnltiplico |
A. & C. puta per ternarium: fi-
militer 2quemultiplico B. & D.
puta per fenarium (eadem eft ratio
de quocunque numero per quem
®quemultiplices ) tum video !
multiplicem primz zqualem
effe multiplici fecunda : & mul-

tipli-
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_ tiplicem tertie multiplici quar-
t.

8 16 12 24
T 4 2 63
A B CD.

Tertio zquemultiplico A. &
C. puta perbmarium, zquemul-
tiplico etiam B. & D. puta per
o&tonarium & adverto multipli-
cem prime 8, deficere 3 multi-
plici fecundz 16. & multiplicem
tertie 12. 3 multiplici quarte 24.
& quia qualitercunque zquemul-
tipliccm illas quantitates , fem-
per fe habet multiplex pritha ad
multiplicem fecundz , ut fe habet
multiplex tertiz ad multiplicem
quartz , id eft fimul deficiunt
vel excedunt vel funt zquales,
propterea concludo effe quatuor
illas quantitates proportionales &
carum primam in cadem ratione
efle ad fecundam in quaeft tertia
ad quartam,

: 16
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16 15 24 25

4 3 6 3%
A B C D.

Alterum exemplum. Propo-
nantur aliz quatuor ABC'D.
1°, zquemultiplico A, & C. puta
per quaternarium. 2°. zquemul- .
tiplico B. & D, puta per quina-
rium. 3°. Video multiplicem -
primz 16. {uperare multiplicem
fecundz 15. multiplicem vero
tertiz 24. fuperari 3 multiplici
quartz 25, quare concludo duas
quantitates non effe in eadem ra-
tione, quia fi effent in eadem ra-

~ tione, quadruplum tertiz fupera-
ret quadruplum 4=. Sicut qua-
druplum prima , fuperat zuadru—-
plun fecundz. Id enim-heride- 1
bet qualifcunque it multiplicatio,
Quare licet duplum prima fupe-
ret duplum fecunde , & fimiliter
duplum tertiz fuperet duplum -
‘ quar-

2
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quartz, Tamen non poteft inde
colligi quod fint proportionales 4
quia ut fint proportionales opor-
tet ita fieri facta quavis multipli-
catione,

SCHOLIUM,
H:ec funt qua ad verba &

fenfum Euclidis nunc oc-
currunt, Quod ad rem ipfam,
nunquam judicavi definitionem
illam pofle infervire tyronibus :
cum tradatur per obfcurius, Sic
- itaqueillam aliter enuncio. Qua-
tuor quantitates dicuntuy effe pro-
portionales , cum  prima  eodem
modo continet fecundam 5 vel con=
tinetur a [ccunda s quo tertia conti-
niet quartam vel contimetur a quar-
ta. Nam quatuor quantitates effe
proportionales, eft primam ita fe
habere ad fecundam, ficut tertia
fe habet ad quartam : hoc autem
aliud nihil ca, quam primam ita
effe majorem vel minorem fe-
S  cun-

h‘
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cunda, ficut tertia major eft vel
minor quarta. Si autem res itafe
habet, ptima eodem modo con-
tinebit fecundam, vel a fecunda
continebitur, quo tertia contine-
bit quartam vel a quarta contine-
bitur. Igitur quatuor quantitates
dicuntur proportionales , cum
prima eodem modo continet fe-
cundam, vel continetur 3 fecun-
da, quo tertia continet quartam
vel continetur @ quarta.

Nota hanc definitionem con-
venire tum quantitatibus rationa-
libus, tum irrationalibus. Super-

- eft tantum  explicandus ille mo-
dus continentiz vel contentionis
ui dicitur idem. Ille autem mo-
us dicitur idem dupliciter,primo
cum prima quantitas continet fe-
cundam aut continetur i fecunda
toties exacte, quoties tertia con-
tinet ‘quartam , aut continetur i
uarta exaéte , ita ut nulla pars
?uperﬁt v.g. linea duorum pedum
toties
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toties continet lineam unius pe-
dis, quoties linea 6. pedum con-~
tinet lineam 3. pedum. Simili-
terque linea unius pedis toties
continetur in linea duorum pe-
dum, quoties linea 3. pedum con-
tinetur in linea 6, pedum. Et pro-
inde 4. illz linez dicuntur pro
portionales,

Secundo, 1l'e modus continen-
tiz vel contentionis dicitur idem
cum prima fecundam , & tertia
quartam zque continet 5 & prz-
terea €andem partem , vel eafdem
partes; vel cum prima, cum tali
fui parte aut talibus partibus con-

tinctur in fecunda, quoties tertia,

cum eadem, aut talibus partibus
continctur in quarta, Utlinca 1o,
pedum continet toties lineam 3.
pedum & talem infuper ejus par-
tem, quoties [ineam 6. pedum
qualemve ejus partem continet
linea 20. pedum. Nam linea 10,
continet ter lineam trium pedum
S 2 & in-

.
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& infuper trientem iphus terna-
5ii, ficut lineca 2o, pedum conti-
net ter 6. & infuper trientem
ipfius fenarii, Similiter linea 12.
pedum toties continet lineam 5.
pcdum & tales ejus partes, quo-
tes lineam 10. pedum qualefve
cjus partes continct linea 24.
Rurfus linea 3. pedum cum tali
fui parte continetur in linea 10,
pedum ficut linea 6.- pedum cum
tali fui parte continetur in li-
nea 20. pedum. Similiter linea 5.
pedum cum talibus fui partibus
continetur in linea 12. pedum,
ficut linea 0. pedum cum talibus
fui partibus contineturinlinea 24.
pedum,

. 7. Eandem autem haben-
tem rationem quantitates,
vocentur proportionales.

N
_Nam quz habent eandem ra-

tionem, habent rationum {i-
mili-

ﬂ
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militudinem feu proportionem.
Quod fi proportio non interrum-
pitur, dicitur continua propor-

tio, qualis eft in his numeris 4,8,

16. 32. qui propterea dicuntur
continue proportionales : fecus
autem dicuntur tantum propor-
tionales ut 4. 2.6. 3.

8. Cum vero zquemulti-
plicium mult?)lex prime
excefferit multiplicem fe-
cunde : at muliiplex tertse
non excefferit multiplicem
guarte : tunc prima ad fe-
ctindam , majorem rationem
habere dicetur, quam tertia,
ad quartam.

16. 15. 24 25.
4. 3. 6. 4.
A B C D.
SCHOLIUM,
el potius ut in {cholio ad de-
finitionem 6. 1 contrario
§3  tunc
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tunc prima ad {fccundam majorem

rationem habet quam tertia ad
quartam cum primum antecen-

dens magis continet fuum confe-

Pucns quam alterum antecendens
win confequens, & contra,

9. Proportio vero intri-
bus ad minimum termings

confiftis.

C um proportio fit rationum
{imilitudo : ratio autem fit
duarum magnitudinum ejuldem
generis comparatio, duarum una
ﬁicitur antecedens , alia confe-
quens : in proportione, ad mini-
mum duo requiruntur antece-
dentia, & duo confequentia: quia
tamen medius termunus poteft
efle confequens primz & antece-
deps fecunda rationis , propterea

proportio poteft effe in tribus ter- -

minis , nimirum quz continuaeft
ut 16. 8, 4.qug vero noneft con-
tinua,
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tinua, poftulat quator terminos
ut16. 4. 12. 3.

10. Cums autem tres guan-
titates proportionales fue-
rint: prima adtertiam dici-
tur duplicatam habere ratio-
nem y eam quam habet ad [é-
cundam. At cum quatuor

quantitates continue propor- -

tionales fuerint : prima ad
. quartam dicitur triplicatans
babere rationem , eam quam
habet ad fecundam : & [fem-
per deinceps uno amplus
quandiu proportio extiterit.

’ D ifferunt ratio dupla & ratio

duplicata, itemquem ratio
tripla, & ratio triplicata, utifta
oftendunt exempla.

64. 16, 4. 1.
A' B' C. D.

S$4  Pri-
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\ . S Primum fint quatuor quar.ti-
= S : ) tates A.B.C.D. continue pro-
A L e portionales , nulla ex ipfis erit
A T o ratio dupla vel tripla, & erit ni-
AV ST N hilominus in ipfis una ratio dupli-
Lo L STV - cata & una triplicata : quia ratio
q , P '”.., o L prima ad fecunc}am erit Inter
S ZE TR primam & tertiam  duplicata,
|- B o Erit porro illa ratio primz ad fe-
AP : R cundam quadrupla, Quartz ad
l DAt R R tertiam quadrupla duplicata , id
o /': N St . eft quater quadrupla feu fexde-
l ,/’ F2NE R cupla. Primz ad quartam qua-
I ‘ " drupla triplicata , id eft quater
l A » quater quadrupla , id eft quater
\ A 2 , § fexdecupla , 1d eft, fexagequa-
72V l ¢ R drupla, ‘
\ i nE B S ' Secundum, Si'ns3 quantitates
! N oo I. 2. 4. 8
IR I quatuor E. F. é. H. continue
e LA T O proportionales , erit prima fub-
e s i dupla fecundz. Secunda tertiz.
RARRS ‘ l Tertiaquartz : Erit tamen ratio
x AN ‘ ‘ primz ad tertiam dupla rationis
st - uam habet prima ad fecundam
a0 : \ . . 9 prim Et..
" .
1 }.,'.\@" . . o
i' LN :
3 v o A ! \
EALE R

o T
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Erit item ratio primz ad quar-
tam, tripla rationis quam habee
prima ad fecundam, nec tamen
erit prima dupla tertiz , fed cjus
fubquadrupla: nec primaeft tripla
quartz, fub ejus {uboétupla.

Uno vetbo difcrimen aperio,

Inter duas quantitates non diei- -

tur eflc ratio dupla nifi una pre-
cife bis alteramn contineat: dici~
tur autem efle ratio duplicata,
quamcunque habeant inzquali-
tatem , modo bis ea repetatur
comparatio que eft inter primum
& fecuridum terminum : & tripli-
cata, fitertio eadem inftituatur,

tes dicuntur effe anteceden-
tes guidem antecedentibus o
comfequentes vero confequen-

tibus.

11. Homo'l;ga.’ quantita-

. 1. 4. 8. -;z.
Si proportionales funt ABCD.

8cut prima ad fecundam , ita

tertia
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tertia ad quartam : homolo‘gz
dicenter prima & tertiainter fe,
fecunda item & quarta inter fe,
quia eafdem vices gerunt prima
_ &tertia, & fimiliter fecunda &
quarta.
Sequuntur modi argumentandi in
proportionibus, qui infetius fus locy
demonfirabuntur.

12. Alterna ratio . ef?
[fumptio antecedentis ad an-
tecedentem & confequentis

© ad confequentem.

Q uia Geometrz quinque di-

verfas conclufiones colli-
gunt €x una quatuor quantit.a:um
proportione , propterea quinque
modos illarum  conclufionum
nunc definit Euclides. Prima eft
alterna, hoc eft permutata ratio ,
feu permutando quantitates 8
comparando ipfas .mteccdqntes
nter

PR
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inter fe , & ipfas confequentes

- inter fe.

9. 3. 6. 2.
A. B, C. D

puta ex eo quod proportionales
funt ABCD. eftque ut A. ad
B. ita C. ad D. inferam ergo
permutando ut A, ad C, ita B,
ad D.

13. Inverfz ratio , eff

Sumptio confequentss inftar

antecedentss ad anteceden-
tem velut confequentem.

S ecunda fpecies feu modus ar-

gumentandi dicitur inverfa

ratio, quando confequens inftar
antecedentis fumitur , inverten-
do {cilicet terminos proportio-
nis ,- & ad antecedens velut ad
confequens comparatur. Nam

9 3 . 6 2
quizeftut A, ad B. iaC. ad C,
Ergo
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Ergo invertendo inferam ut

3 9 2 6
B.ad A.itaD.ad C.

14.- Compofitio ratio-
nisy eft [umptio amteceden-
tis cum confequente , velut
unius ad ipfum confequen-
tem.

T ertia fpecies dicitur com-
pofitio rationis cum ante-
cedens fimul cum confequente
inftar unius fumitur , & ad confe-
quens comparatur, Sic, Quiaeft

9 3 6 2
ut A, ad B. ita C. ad C, ergo

1 3
componendo erit, ut .A]zi. ad B.
- 8
#2CD, ad D.

15. Divifio rationis eft
[umptio exceffus , quo con-
Jequentem fuperat” amtece-

dens,

|
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tem.

oc eft comparatio differen-
l ] tiz terminorum cum alteru-
tro ipforum.

9 3 6 2
Ut quia eft ut A. ad B. itaC.2d D.
erit dividendo ut 6. ad 3. itaq.ad 2.
velut6.adg.1ta4.2d 6.

16. Converfio rationss, eff
Sumptio antecedentis ad ex-
ceffum s quo fuperat antece-
dens ipfum confequens.

Hoc eft, comparatio unius

termini cum differentia tere
minorum.,

9 3 "6 £
ut quia eft ut A. ad B. iw C, ad D~
Erit convertendo rationem. @

ut 9.ad 6.ita6.ad 4.
velut 3. ad 6. ita 2, ad 4.
Unde vides quod- converfio eft
divifionis inyerfio.

17. Ex

dens , ad ipfum confequen~
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17. Ex wqualitateratio

eft fiplures duabus fint quan-
titates , & bis alie multitu-
dine pares, qu bing fuman-
tur in eadem ratione: cum
ut in primis magnitudinibus
prima ad ultimam , fic & in
Secundis  magnitudinibus
prima ad wltimam [é ha-
beat. Vel.

'Sumptio extremorum 5 pet fub-
du&ionem mediorum, - ¥t fi
fint plures magitudines,

12 4

AB C-
‘Et aliz totidem,

6 3

D EF binr&

binz in eadem ratione hoc eft at
. o 12 .
A, ad
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12 6

A.ad B. quidpiam. ita D. adE.
quidpiam, & ut B, ad C.ita. E,ad
E. erit ex zquo ut in prioribus

12 4
A, ad ultimam C, ita in pofte-

[ 2

tioribus D, ad F. Nullum nu-
merum oportet opponere ipfis B,
& E. quia hic non agitur deipfo,
fed in fequentibus, Continet au-
tem zqualitas rationis duos mo-
dos argumentandi ex proportione
plurium, quam quatuor quantita-
tum: hos duz fequentes definitio-
nes explicant.

18. Ordinata prap:lrz‘io
eft s cum fuerit queppadmo-
d/:l:m 4ntc{:edequé” confe-
quentem , ita antecedens ad
confequentem : fuerst etians
wt confequens ad alind quid-
piam  ita confequens ad a-
ltud quidpiam.

T 2 . Dici-
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icitur ordinata proporti.o s
una duz partes proportio-
niseundem fervant fuarum ratio-
wum ordinem,

12 6 4
A B C
6 3 2
D EF

Exemplum, efto utruﬁ}ue par-
tis Prim:i ratio eft dupla, ecund_z
ratio eft fefquialtera, Concludi-

12 4
tur quod ut eft A. ad C. ita cft
6
D.ad Ig

19. O rturbata autem
proportio eft s cum tribus po-
fitis magnitudinibus,C aliis
gue fint his multitudine pa-
res: ut in primis quidem ma-
gnitudinsous fé habet ante-
cedens

T TTTTIES TR EENRTROIT e -
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cedens ad confequentem : ita
n fecundis magnitudinibus
antecedens ad confequentem:
UL autem in primis magnitu-
dinibus confequens ad alind
quidpiam : fic in fecundss
magnitudinions  quidpiam
ad antecedentem.

Hoc eft, cum ut in primis,
prima fe haber ad fecun-

dam, ita in fecundis fecunda ad
tertiam; & ut in primis fecunda ad
tertiam , itainfecundis, primafe
habet ad fecundam, dicitur hac
proportio perturbata , quia una
proportionis pars non fervat or~
dinem rationum alterius partis.
Exemplumefto.

12 6 4

A B C*°
6 4 2 )
D E F’

T 3 In
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D In prigna propoﬁtiOnis parte, 13-
o tiodupla praecedit fefqu'lalteram-
Lo Infecunda partefequitur,
Concluditur tamen Pcrmfie at-
que in proportione ordinata.

R,

" . Quodut eft :
, v 12 4 |
e Siceft 8 2 . !
SO D ad F !
o Axioma ex Tacqueto. |
o S Datis tribus quantitatibus dabilss
P eft quarta ad quamtertia talemra-

K tionem habet s qualem prima 4d fe-
, i cundashoc eft, quoties prima continet
T vel continetsura [ecunda 5 totiester=
. f tiacontinet vel continetur & quarté.

NOTA.

- t : ! . Cum perplurimz hujuslibri propofi-

1 tiones tamquam axiomata haberi poi-

‘ ‘ funt, fubiftle fimpliciter nullaadhibita
demonttratione declarabo.

Acutiflimi Tacqueti Methodus fau-

danda, fed nein totum videar difcedere

& Fournier ordinem propofitionum l;;rg:

P '

fequar. ’

i ——
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PROPOSITIO L’

3. 1.3
AL E. C. F.magnitudines quotcun—
- 2. que magnitudinum -
G.H. qualium numero , fin~
gule fingularum equemultiplices;
quam multiplex eft uniss una ma-
gritudo , tam multiplices erunt &
omnes ompinm.

d eft quia * 2quemnltiplices , 5,0
Lfine A% & Coadb. SiAs ¥

&C. jungantur in G. fimiliterque
E.&F. in H, quam multiplex erit
- A.ipfius E. & C. ipfius F. tam
muleiplex erit G. ipfius H.

Prob. Quia tam G. quamH,
2quali numero'partium continen=
tlumac contentarum augentur,

T 4 PRO-

L., Si fint quotcunque 13, <,
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PROPOSITIO II.
6 3 4. 2 Si prima A, fecunde
A.B.C.D.: B.aqué fuerit multi-
9 6 1§ 10| plex,atque tertia C.
E.F.G.H.|quarte D. fuerit au-
iem ¢ quinta E. [ccunde B. equé
mltiplex,arque fexta F. quarta D,
evit & compofita prima cuim quinta
E.nempe G. fecunde B. equemul-
tiplex, atque tertia C, cum fexta F.
nempe H. quarte D.

rob. ex hypothefi fecunda B.

& quarta D, pari numero con-
tinentur in fuis multiplicibusA. &
C.nempe bis. Similiterque eademn
fecunda B.& quarta D.parinume-
ro continentur in fuis aliis multi-
plicibus E. & F. nempeter. Ergo
per precedentem, contmebuntur
etiam pari numero in multiplici-
bus colle&is, hoc eft fi compo-
nantur A.& E. ut fiat G.(imiliter-
que F.& G.ut fiat H. quemadimo-
dum G. 15. continet B. 3. quin-
quies. Ira H, 10, contincbit D.z,
quinquies. PRO-
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PROPOSITIO II1I,

4263 Sifit pmnaA fecun- g, 5.
ABCD:de B. aquemulnplex,

8 12 |atque tertia C, quarta
E F | D. fumantur autem’s-
qucmulnpl:m E.& F. prime A,
G tertie C: erit ex equo [umpta-
rum , staque utriufque equemsl-
tiplex , alteraquidem E. fecunda g
B. altera autem F. quarte 5,

Prob Ponuntur B, & D.z-
qualiter contineri in fingulis

A. &C, ergo zqualiter 3 conti- 44, ,
nentur etiam in iifdem pari nume-
romultiplicatisin E. & F.

PRO-
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226 Erem, EucrLip1s
PROPOSITIO IV,

426 3]
ABCD dumB. eandem habue~
896 129 ritvationem ac tertia ad
EF GH quartam : etiam_aqui-
multiplices prime E. & tertia G,
ad equemsltiplices fecunde F. &
quarte H., juxta quamvis multipli-
cationem eandem habebunt yatio-
nem , fi prous inter fe ve[pondent
[umpte fuerint,

ofita & explicata fuperius 3

nobis definitione 6. hane
poprofitionem fic breviter per-
ftringo. .

Ratio patet prafertim ex fcho-
lio 6, def. utique idem eft quatuor
quantitates in eadem effc ratione
& earum zquimultiplicia veluna
deficere vel una excedere vel una
¢qualia efle, quernadmodum idem
ca& vel conferre fingulas B. &

D.ad

Siprima A. ad fecun-

"i:ﬁ‘f [
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"~ D.adfingulss A. & C. atque B.

& D. zqualiter multiplicatas ad
A.& C. pariinter fe numero mul-
tiplicatas.

Corollarinm.

Hinc etiam patet veritas ra<
tionis converfz. Nam fi A,
eft ita majus ipfo B. ficut C.
ipfo D. eft evidens B. itaminus
fore ipfo A, ficut D. ipfo C,
minus eft. Nec minus foret
evidens fi A, & C. fumpta ef-
fent zqualia , aut minora ipfis
B. & D.

PRO-
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PROPOSITIO V.

E 4 F 2 Si magnitudo A.
C 8 D 4! magnitudins B. ita
A 12 B 6 multiplex fuerit : ut
“abiata C. ablateD. etiam reliqua
E. relique F. ita multiplex erit 5 ut
tota A. totius B,

P atet. Sit enim A. duplum
ipfius B. & pars ablata C, du-
plafimiliter partis ablatz D, er-
ofirefidua E. non eft duplex re-
ﬁdux F. omnes partes totius B.
non continentur in omnibus par-
tibus toties A. ficut totumin to-
to. Eft ergo refidua refidue ita
multiplex , ut totatotius

PRO-
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PROPOSITIO VI.

G:2H3G8Hi2 Sidien.,,
EioF 155E 4 F 6 magnitu-
A12B 18A12B 18 dines A.
C2D 3.C:D 3 ¢&B.dus
‘rum magnitudinum C. & D. fint
aquemultiplices: & detralte qfie-
damEF. fint earundem CD. eque-
multiplices. Relique GH. iifdem
CD. aut equales [unt ant eque-
multiplices, ‘

Prob. C.&D.intotis A. & B, -

& in eorum aliquibus parti-
bus afflumptis E. & F. zqualiter
continentur ex hypothefi: @ €rgoss. 5.
zqualiter etiam continebuntur in
reliquis G, & H. Ergoreliqua
ejuf%em » aut zquales ﬁmt aut z-
quemultiplices,

\'a ‘PRO-



sy A

230 EreM, Eucripis

PROPOSITIO VIL

A’ Equales A. & A
12 B 12 4decandem®. can-
4 idem babent ratio-
tnem & eadem B. ad equales
A.¢&r A,
i . A - .
Puriﬂ'imum cft axioma & per-
clare patet ex fcholio def, 3.
collato cum axiom. 1. lib. 71,

Scil. Bﬁ ratio eft xqualis eft ra-

. .~ A
tioni B.

PR O-




E1eER QuinTUus, 232

PROPOSITIO VEILI,

16 8 5 Insqualium magnitudi- 138,

A B C nwn A.B. major A.ad .
6 4 8icandem C. majoremra h,
tionesn babet, quam sminor B: E¢ _ '
eallem C, ad minoyem B. majorem - .
halict yationem , quam ad majo- ’
rem A. . ‘

rob. 12 pars, Si A.cffetgqua- -

lisB. velfi A. & B, zqualizer
continerent C, eandem rationem
haberent 2-ad C, & C. eandem 6.
ad A. & B. per pracedentem: fed 2% &
major ponitur A. hoc eft pluries
continere G. ergo per definitio~ -
nem 8. A. majorem habet ratio--
nem ad C, Prob. 2, Et quiaC,
pluries continetur ab A. quami
B. minorem habebitad A. ratio-
nem quam ad B. per 8. def,

y V2 PRg- _ A
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_PROPOSITIO IX.

R irg. A B C! Que A.bBudeandem
I 15 15 4| C, eandems babent ra-
SRE : tionem 5 aquales (um inter [¢, &
e #d quas AB. eadem C. eandem ba-
R * bet rationem , ba quogue AB, e~ |
R  quiales funt inter fe.

— edh e e s aes

T ienim dicas A, effe majus
R 185, AJ B. 2 ergomajor erit ra-

RN ’ tio ?m‘?;noris A.%d eandem C.
U quim -meinoris B. ad eandem C.
| ‘o - Item major ratio ipfius C.ad B,
- quam ad A, quod eft contrahy-
' . pothefim, ' '

L e st g Beemd P B
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PROPOSITIO X.

16 8 4| Earum magnitudiniom i, 1o,

A BC|AB. que adeandem C,

- habent rationem : que A. vationem

majorem babet 5 bec major eft : ad
quam autem B, eadem C. majorem
vationem habet s bac B. minor eff,

,Slcmm B. effet zqnalu aire
major quam A. 2 haberent A.s 7. 5.
& B. candem rationemad C, vel

B. b haberet majorem » quodeftb 1. s
contra hypothefim. Item fi C.

habet majorem rationem ad A.

quam ad B. minoreft A. qum
B.vel utrumque, quod dixi, fe-~ -
quatur abfurg Hzc conver-

tic 8,

V3 PRO-

3
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PROPOSITIO XL

A 9E 6. C 12| - Que eidemn
" B 6F 4D 8 funteademra-
tiones s & inter [ funt eedem.

H zc propofitio nulla videtur
ex premiffis indigere ex-
plicatione : nimirum fi A B, ra-

_ #o fit zqualis rationi EF. ei-
demque EF. zqualis CD, erit
oque A B. ratio zqualis ra-"
tian1 CD. per 1. axioma hib. 1.

F




"
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PROPOSITIO XII.

426 3] Siﬁmqamunq‘aemd-,},. n

A B.CD, gnitudines proportiona-

10§ | les ABCD quemad-

-E E,j modum (e babuerit una.

antecedentium A. ad unam confe-

gmm'um B.itaemnes antecedentes
. ad omnes confequentes F.

uod prop. 1. de proportione -

multiplici demonftratur, hic
deomni proportione etiam irra-

tionali oftenditur per eandem pri-

mam & defin. 6, fi fumanturan-

tecedentium & confequentium

zquemultiplices, Ratio autem
generalis eft, quia A. & B, 2-
quali numero partium tam conti-
nentium quam contentarum au-
genturin E, & F. adeoque

ties A. vel C, continet B. ve‘} D.

.~ toties continebit E. ipfum F,

V4 PRO-
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PROPOSITIO XIII.

. 7o 1. ABCDEF/| SiprimaA.adfe-
‘- : 6 43 24 3|cundam B. candem
Tationem s quam tertia C.

‘ .#d guartam D. tertia verd ad i
v quartam mjmm babuerit ratio« 1
R mem y quam quinta E. ad fextam 1
v F. prima quoque A. 4d fecundam

B. majorem rationem habebit quam 1 .
quinta E. adfextam F.

es per fe ex 3., def. clara; uti-

queratio — hoc eft = ex

‘ D B.
" hypot. major eft''ratione B
o QE‘ D_ ) ‘
o PRO-
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PROPOSITIO VIX.

2 3 812 5Siprima A, 4d fe-py 5
9 9 9 9|cundamB. eandem ha-
12 8 6 4| bucrit rationem, quiam
A B CD|tertia C, ad quartam
D.prima verd A. quam tertia C,
major fuerit , erit' &y fecanda B,
major quam quarta D. Quod fi
prima A. fuerit aqualis tertie C.
erit & fecunda B. equalis quarte D,
Si vero minory & minor erit, '

Si‘t A. major quam C. ergot ¥5
a ratio A, ad B. hoc eft C, -

ad B. major erit ratione C, ad B,
adeoque per 10. hujus B. major

-erit D, 1dem concludam fi A,
2qualis fuerit vel minor quam C,
Q.E.D.

PRO-
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PROPOSITIO XV.

. 15.C 25 D 35! Partes AdrB.cum
" A s B 7. paviter multiphci-
: “tus C & D. i eadem funt ratione,
i prour fibi mutsio vefpondent 5 ite
K fumantar.

|
, Gl A-parsips .8 B.pfs |
- »JD. continet C. toties A. quo- |

ties D, continet ipfam B. Quia !

ergo ut una.antecedentium, A.

ad unam confequentium B. ita3

€13 5. omnes antecedentes C. ad ¢ mnes
confequentes D, Ergo ut C, ad
D.itaA.adB. .

o 3 e

e

PRO
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PROPOSITIO XVL

A, 8 B 10 E 4
.C 4 D 5 F 5°

8i qiatuoy magnitudines ABCD. 15. 15/

proportionales fuerint & vicifiim
proportionales erunt. o

Hoc eft, fifitA.ad C. ficut
B.ad D. erit permutando vt

- A.ad B.itaC. ad D.

\

Prob. Supponamus enim A,

. continere C, bis, ficut continet

b

B. ipfum D. fi dividamus A.

;& B, bifariam, erit E. 2qualis C.

& F, zqualis D. fed utE. ad F.
fic dupla A.ad B. ger rz. Ergo
ut dupla A, ad duplam B. fic C.
m}ualis ipfi E. ad D. xqualem
iphF. Q.E.D. '

PRO-
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\ S PROPOSITIO XVIL
T R . 17. C 12 E 6! Sicompo-
s [ P A 16 B 8 fite magni-
S e é Lo oo _ D 4 F 2 tudines,

PP S | proportionales fuerint 5 be quoque |

L E w0 T divife proportionales erunt.

. S 7 T . T : )

Vo ke ‘oc eft | A. compofitum ex
PR TR EE P C.& D.ita B.ex E.& F.fit-
l R S queut A, 16, ad {ui partcm D. 4.
V2w #aB. 8. adF. 2, ent & ut C.12.

, ﬁ o b : adD.4.itaE. 6.ad F. 2,

Ny ‘, oo P Id probant Theon & alii perg- |
bl . ; _ que multiplices, Dibualdus quod |
l <A g . : . alids fequeretur partem-cfle 2-

ol ! L 4 qualem toti. Breviter A. & B.
] o ‘ N a4 nuntur proportionales * ergo
ST : . bef. E;ili ratione continent par- |

N ' par

bgro g o © tes D.&F, putaquater : ergofi ’
» 00 R czxdem ¢ fuis ﬁngulis totis aufe-

SR S T ‘ rantur , fimiliter in refiduis C. F.
R 5} s ' - continebuntur : erit ergo ut C.
SR : ~adD. itaE.adF, {
,”r .‘ \? ’q . X " .» ) ;’
': Y ' PRO-

.
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PROPOSITIO XVIIL

! C12 E 6' sidivifer, s
- A 16 B8 ‘magnitudi-

D 4 F 2mnes fim
proporlionales, he qioque compofite
propertionales erunt,

itut D. ad C, ita F. ad E,

Erit& A. adD.utB.ad F.

Prob. Ex hypothefi partes C.
E. fimili ratione continent partes
D. F. ergo i ha illis addantur,
tota A, B. adhuc fimili ratione
continebunt fuas partes D. F,

N O T A.

Hzc propofitio & pracedens
cujus eft converfum , eodem jure
inter axiomata quo 2.3.& axioma
lib, 1. recenferi poffet.

- e L DET S e e N TR R

L X PRO-
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PROPOSITIO XIX.

1. 39. D 4 F 27 Siquem-
A 16 B 8 admodum
. C 16 E 6 totum A,
_ad totum B. itaablasum D, [e ha-
bucrit ad ablatum ¥. & reliquum
o C. ad reliquum E. ut totum A. ad .
. B. fe habebit.

rob, A. B. D. F. ponuntur
a16.5. X proportionales ; erit 2 ergo
bryg ut B.ad F, ita A, ad D. Ergo¥
eritut F.ad E.itaD. ad C. Ergo
ut F.ad D, ita E. ad C. hoceft
uttota A, ad totam B. cumpofita
fit A.adB.utD.ad F.
Brevius quia aliter omnes par-
' tes effent majores omnibus parti- |
' bus , quam totum toto. Idem
’ fere cum quinta,

PRO-
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PROPOSITIO XX,
12 9 61 Sifinttresmagnitudines

A BC ABC. & alie DEFE. T

8 6 4 ipfis aquales numero, que
D E F bina & in eadem ratione
fumantur (hoceftut A, ad B. ita
D.ad E. & ut B. adC, ita E.
adF.) Ex equo autem prima A,
quam tertia C. major fuerit, erit &
quarta D. quam fexta F, major.
Quodfi prima tertie aqualis fuerit,
evit & quarta equalis fexte  finilla
wiinor 5 hec quoque minor erit,

Prob. Sit major A.quamB. 8

ergo major eritratio ipfius A. a8, 5.

ad B.quam C.ad B. fedratio A,
ad B. @qualis eft rationi D, ad E.,
ergoetiam D. ad E. ratio major
eft quam B, ad C.hoceft E.ad F.

¢ D, major erit F. per 10. 5.
Haud fecus concludam fi A, ipfi
C. ¢qualis ponatur aut minor. In-
terpretes idem probant de quot-
cunque magnitudinibus, non de
tribus tantum. .
X 2 PRO-
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\ o S PROPOSITIO XXI |
- S 18 12 4 Sifinttres magnitndi-
PR S R 2 A B C| ABC. ¢ ipfis aquales
T : ‘ - 27 9 6| numeroDEF. que bine

) D _E F\&in eadem ratione (u-
, mantuy 5 fueritque perturbata ea-
7um proportio (hoc eftut A. ad B.
ficE.ad F.&ut B. ad C. ficD.
ad E) Ex ¢quo autem prima A.
quamtertia C. major fuerit : erit
& quarta D, quam fexta F. major.
Ruod fi prima tertia fuerit aqualis »
erit & quarta aqualis fexte, finills
miner 5 hec quoque minor erit, -

Prob. Sit A. major qum C,

ergo per 8. A. ad B. majorem
rationem habebit quam C. ad B.
fed ratio A. ad B. zqualis eft ra-
tioni E.ad F. ergo etiam ratio E.

: ad F. major erit ratione B. ad C.

o hoc eft D. ad E. adeoque per
10. 5. F. minor erit quam D.
-Idem oftendetur fi A. minor vel
&qualis fuerit D,

PRO-

|
|
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PROPOSITIO XXII.
12 9 6 86 41 Si fuerinty, o,

A B C D E F|quotcunque ;ﬂ:
24 1812 1612 8| magnitudines

e

lieipfis aqualesnumero DEF. qua P
bine in eadem vatione (umantur A
(hoceftut A,ad B, itaD,ad E. '

aqualitate in eadem vatione erumt, " | !
Hoc eft erit A. ad C. ficut D. Pl
ad F. ’ ‘ U

rob. Sumantur ipfrum A BC. g
z%ucmultiph_cia GHL. &iglﬁmm '
DEF. zquemultiplica, LMN. cum

fimplicia fint in eadem ratione A. ad
B.utD.ad E. & B.ad C. utE. 2dF. ~

a erunt eorum multiplicia G. ad H.arg. g

& H.adlL utL.ad M. & M. ad. N.

Ergo fi quotvis magnitudines G HI.

& aliz tondem L. M N. binz fumantur

in eadem ratione quarum b primxb z0. 'R
ultimam in utroque ordine fimul ex-

cedunt , equantur, vel deficiunt, ea-

rum fimpliceserunt in eadem ratione, .

‘hoceffA.ad C.cutD.ad F. ¢ 6.
0C ¢ Dq’

X 3 _PRO'_- D
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PROPOSITIO XXIII,

18 12 4 Sifuerint tres magni-
A B C!rudines ABC, alicque
27 9 Glipfis aquales numero

D E F|DEF. quebinginea-

FE A

biy. 5.

€17

dé.
.

tione (umantur , fuerit asutem per-
bata ¢adem ratio ( hoc eft fit A,
adB.utE.ad F. &ut B. ad C.
itaD.adE.) etiamex aqualitate
in cadem ratione evunt (hoc cft us
A.adC.itaD.adF.)

Prob. 2 Si A. excedit C. zqua-
turvel deficit; D.excedet F.
2quabitur, vel.deficiet, b Idem-

ue fier in zquemultiplicibus.
% o ¢€x ¢ zqualitate in ¢ eadem
ratione et A, ad C. ita D,
adF.

PRO-




Liser QuinTus. 247

~PROPOSITIO XXIV,

4 2 l Siprima A. ad fecun- g3, 5.
A B Cidam B, eandem habse-
3 10 I§|rit vationem , quam
D E Fjtertia C. ad quartam

14 21 | D, habucerit autem &

G _H {quintaE. ad [ecundam

B. eandem rationem quam fexta F,
ad quartam D. Etiam G. compofita
prima cum quinta : ad fecundam B,
eandem babebit rationems quam H.
tertia cum fexta s adquartam D,

Prob Ex hypothefi B, eft talis
pars fingularum A.& E.qualis
eft D. fingularum C, & F. Ergo
3 erit quoque B. talis pars com- a18. 5.
pofitarum A.& E. in G. qualis

. eft ipfannm C. & F. com?oﬁtah

rum in H,

X 4 PRO-
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‘PROPOSITIO XXV.

12 4 9 3
A B C D.
E 3. F .

b, 25, Siquatuor magnitudines ABCD.
propertionales fuevit : maxima A,
& minima D, veliquis duabus B C. |
majores ersns. ’

Nam fiab A, 12. demasC. 9.
remanebit E, 3. item {1 3
B. 4. auferas D. 3. remanebit
F. 1. nunc quoniam eft A.adB.
ita C. ad D, eritquoque dividen- * |
doA.adB. itaE.3.F.1. fed A,
major eft C. ergo & E. major
erit F. ergo A. compofitaex C,
& E, plus D. major erit quirn B.
compofita ex C, & F. plus C,
Q.E.D.

e

PRO-
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| PROPOSITIO XXV

845 3 Si prima A. 4d fe- 1, 26.
! A B CDjcundam B. babuerit
. majorems rationem quam tertia C,
ad quartam D. babebit converten-
“do, ﬁcund4 B. adprimam A.mi-
norem 5 quam quarta D, ad ter-
tiam C,

Hzc & relique ofto propoﬁ-

tiones, cum non fint Eu-

clidis , easnon aliter demonftra-
bimus quim indicando propoﬁ
tiones Euclidis in quibus virtute
continentur,

Hanc vero_propofitionem 4.
& 10. hujus elementi connnerr, .
patet manifefte,

TS e WD
—

e e ey

PRO-
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PROPOSITIO XXVII,

™ 2.8 45 3| Siprima A ad fecun- s
A B CD, damB. babueritmajo- |,
rem mwmm, quam tertiz C.ad |}
quartam D. habebit quoque vicifim 1.
prima A. ad tertiam C. m]orem‘ }
vationem , quam, [ecunds B. 4d '}
quariam D. t

Continetur prop. 16, . A

PROPOSITIO XXVIII. ‘

8 4 5 3 SiprimaA.udfecun-

. a8 Ag C D dam B. babuerif ma- ¢
Ex2 F 8 [joremrationem s quam + :
“tertia C. ad quartam D habebit |
quoque compofita prima ciim fecunda !
E. ad fecundam B. majorem ratio- !
mem 5 quam compofita tertia cum |
quarta F.ad qugrtam D. !

Continetur prop. 18.

PROU-
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ROPOSITIO XX1IX.
4

8 45 3' sicompofitaE.primayy, 29.
A B CD cumfecunda, ad fecnn-

E 12F¢8 dum B. majerem ba-
buerit rationem quam compofita F.

tertia cum_quarta ad quartam D,
babebit quoque dividendos prima A,

ad fecundam B. majoremrationem

quam tertia C. ad quartam D,

Continetur propofitione 17,

PROPOSITIO XXX.

8 4 5 3! SicompofitaE.prima gy, go.
A B CD oumfecunda, ad fecun-

E 12 F_8 damB. habuerit majo-

rem rationem s quam compofita F,
tertia cum quarta s ad quartam D,
babebit per comverfionem rationis
prima cum [ecunda E. ad primam

. A. minorem rationem s quamtertis

cum quarta F. ad tertiam C.
Continetur prop. 19.
PRO-
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PROPOSITIO XXX1,

. 16 8 4. 9 §5 3.
A BC. DEF
Th 3. Sifinttresmagnitudiness A B C,
& alia ipfis equales numero DEF,
[fitque major vatio prime priorum
A. ad fecundam B. quam prime po-
fleviorum D. ad fecundam E. Item
fecunde priorum B. ad tertiam C.
. mafor quam [ecunde pofleriorum E.
adtertiam ¥, erit quoque ex aqua-
litate major vatio prime priorum
A. ad tertiam C. quam prima po-
fleviorum D. ad tertiam F.

Continetut prop, 20, & 22,

PRO-
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PROPOSITIO XXXII,
16 8 5| Si fint tres magnitudi- ;. 4,
B Cnes ABC. & alia ipfis
9 6 4 |equales numero DEF,
D _E F|firque major ratio prime
priorum A. ad fecundam B. quam
fecunda pofteriorum E. ad tertiam
F. 1tem fmmdaz priorm B. ad ter-
mtm C. quam prima pofleriorum

D. ad fecundam E. Erit quoque
ex aqualitate major vatio prime
priorum A, adtertiam C. quam pri~ -

“me pofterierum D . ad tertiam F.

Continetur prop. 21. & 23.

PROPOSITIO XXXIII,

12 6| Sifueritmajor ratio totiss o, 33
A B A ad totum B. quam ablati
4 3 ' C. ad ablatum D. erit ¢
CcCD reltquz E.. ad veliqguum F.
8 3| major ratio, quam totius A,
_E _F adtotum B.
Contmetur propofitione 18..
Y PRO-
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PROPOSITIO XXXIV.
12 8 4. 6 5 3| i fint quor-
A B C. D E F|cunque magni-
tudines ABC. & alia ipfis aquales
numero D EF, fitque major ratio
prime priorum A. ad primam pofie-
viortm D, quam fecunde B, ad fe-
cundam E. & B. ad eandem E,
major , quam tertia C, ad tertiam
F. & fic deinceps : habebunt omnes
priores fimul ABC. ad omnespofte-
viores fimul DEF. majorem ratio-
wem quam omnes prioves B C. re-
Lilaprima A. ad omnes pofteriores,
EF. relicta quoque prima D, mino-
rem autem, quam prima priorum A.
#d primam pofteriorum D, majorem
denigue etiam quam ultima prioram

C. 4d ultimans pofleriorsm F.

: Hujus nullus ufus & facilis

demonftratio ex praceden-
tibus,
N O T A
Duidam inter celebriores numerant.
X5.16.17.18. :
E U-

4
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Y. Siiiles frpureretili
mee funt , que O angulos
Singulos fingulis 2quales ha-
bent , atque etiam laters,
que circum angulos equales
Junt, proportionalia.

uas conditiones requirit,

r. ut anguli fint zquales
finguli fingulis, ut hic A.& D. B.
& %u C. & F, 2.ut latera circa
zquales angulos fint proportio~
Y 2 nalia,
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256 Erem Eucripis !
nalia , hoc eft ita fe habeat B A. ‘
ad AC.ut ED.ad DF. quodfi |
harum altera defit, non dicentur
fimiles, Sic quadratum & altera
- parte longius non funt fimiles
figurz, -

D c_ X ‘,‘
N
E r

3. Reciproce autem fi-
Sure funt o cum inutraque |
JSigura, antecedentes & con-
_/égqmte: rationum termins
Juerins.

Hoc patet maxime in paralle-
logrammis & triangulis :
nam {i qua ratione AB.eft ad BG.

. - in
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in eadem fit BE, ad BC, erunt re-
ciprocz figure, nam in utroque
eft antegedens & confequens di~
verfarum rationum,

A o¢© B

3. Secundum extremam
& mediam rationem, reita
AB. feitaceffe dicitur y cum
wt tota AB.ad mafus [egmen-
tum AC. ita majus AC.
ad minus CB. [¢ habue-
rs2. :

b miram fui utilitatem, hxs

proportio , divina commu-

niter appellatur ; alt mirum quod |

r1. prop. lib. 2. hicinter defini-
tiones annumeratur , nifi velis
veritatem jam demonftratam hie
refumi, ‘

Y3 44

— o =



A

D ~ ¢ B

4 Altitudo cujufque f-
gure s eft linee perpendicu-
larss AD. avertice ad ba-
fim deduta.

Cum ut ait Ptol, lib. de A-
nal. menfura cujufque rei
debeat effe flata, merito Eu-
. ¢lides a perpendiculari altitu-
dinem petit cujufvis figurz :
fola enim perpendicularis eft
flate & certz longitudinis
hanc vero altitudinem lib. 1.
vocavit efle in iifdem parallelis.

5. Ra-
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5. Ratio ex rationibus
compons dicitur 5 clem ratio-
wum quantitates , inter [é
multiplicate , aliquam effe-
rint rationem.

uod Euclides vocat quanti-
Qtates rationum, folent Geo~
metrz vocare Denominatorem,
Numerus enim eft 3 quo petitur
nomen proportionis ; fic 4. cft
denominator rationis quadruple :
3. tripla.  Ratio igitur eft ratio-
nibus componi dicitur , quando
harum denominatores feu quanti-
tates rationurn inter fe multiplica-
tzaliquam aliam rationem fece-
rint, Sicex ratione dupla & tri-
pla componitur fextupla, qu eft
ratio ex rationibus : nam fex
coinponitur ex denominatore du-
ple 3. Inter fe enim muleiplicati
faciunt 6., denominatorem ratio<

 nis fextuplx compofitz.

Y 4 PRO-



260 Brem. Eueripis
PROPOSITIO I
T« G A P M

I B CE F L

Triangula ABC, DEF. ¢&
paraliogramma CG. GF. quorum
b4 2 eadem fueritaltitudo GH, B F.
sta (¢ habem inter [e, ut bafes
BC. EF,

d eft, eaminter fe habent ratio-
nem quam bafes. Prob, Trian-
aDef.4. gula gjuidem altitudinis 2 poflunt
b 36 Inter parallelas conflitui: b tune
autem qua zqualem habebunt ba-
fim, erunt zqualia, quz majorem
majora, qu& minorem minora,
c15. 5. Idemque ¢ eft de 2quemultiplici-
bus. Ergo abfoluté triangula fe
habent ut bafes, fimiliterque pa-
rallelogramma ; cum fint dupla

d34. 1. 4 triangulorum, 7 '
- ' PRO-
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PROPOSITIO I,

“ Si ad trian- g, ,,
guli ABC.l4-
tus unum CB.
2 parallela du- .
catur ED, bac '
proportienali-
é ter  fecabit
ipfins  trian-
gulilatera AC, AB, Etfitrianguli
latera, proportionaliter [ecia fint,
reita D E, per punia [eltionis
duita s erit parallels ad veliquum
ipfim trianguli latus C B.
rob. Dutis duabus retis EB.DC.
aeruant triangula EDC. EDB. fuper 4 30,
eandem baflim ED. & inter eafdem
llelas ED. CB. zqualia.b Ergo ut br. 6.
ED.ad ECD.ita AE. ad EC. ¢ (funt c Defig,
enim in eadem altitudine) & ut ADE.
adDBE.ita AD.ad DB.dergout AE.ad d 7. §»
EC.ita AD.ad DB. 2.Ponaatur jam la.
tera AC. AB. proportionaliter fe&ain E.
& D. cum AED.ad DEC. eandem habe-
atrationem, quamad EDB. (nam eftut
AE.ad EC. fic AD.ad DB. cum tnanEu.
la fint jufdem altitudinis) eeruntDEC, eg. s
ED B. zqualia, muia funtin eadem
bafi feruntinter parallelas. Q.E.D.  f39.1.
-.PRO.
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PROPOSITIO IIL

prp

s E Si triangals
™ R ~ ABC., angu-
“lus A, bifa-
A riam [edtws fit:
fecans  antern
angulum reég
AD. fecet
3D °saﬁmec. Y |
fis fegmenta BD. D C, eandes 1.
babebunt rationem y quam reliqua |
triangslilatera BA, AC, &¢f |
bafis [egmenta BD. DC. eane
dem habeant rationem s quam re- 1
ligna trianguli latera BA. AC. |
redta AD. qua & vertice A. «d
fe&iomem D. producitur o bifa~ |
riam [ecat trianguli ipfius angwe
lum A,

a3r. 1. Prob. Ad pun&um B. 2aga-
tur B E. ipfi D A, parallela,

b17.0 cui CA. produla b occurrat in
¢35 1. E. tunc erit EBA, © aqualis
alter-
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alterno BAD. & E. externo

D A C. ergo cumanguli BAD.

C A D. zquales ponantur, erunt
anguli EB A. & E, zquales, & _
retz B A. AF. 4 zqules.d 6 1
Ergo cuni in triangulo EB C.,
rettz D A, B E. parallelz fint,

ut EA.hocelt BA. ad AC,

¢ita BD. ad D C. Sit rurfuse 3. 6.
ut BA.ad AC. fic BD. ad
DC. ut autem BD.ad DC.
itafelt EA. ad AC. 8 Ergof:f'
ut BA. ad AC. ita EA. ad®™" ¥
AC, hgqualesergo BA, EA.n g5
& tanguli ABE. & E. Cumigy.r.
ergo A B E. alterno BAD,
equalis fic & E. externo D A C,

" erunt anguli BAD. DAC.

zquales,

PRO-

T T iy T T s il Sl

]
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264 ELeM. Eucripiy

PROPOSITIO 1V.

FEquiangule-

™ 4 X mmq sriangu-

lorum ACB.

DBE. proper-

A n’onaliap ;;mt

D imera (hoceft

ut AD.ad CB.
itaDB.ad BE) |

i que  circa &

c B g, quales angalos

. % & B.¢ b

wiologa funt Intera BA. ED. qua aquak-
bus angwlis C. (o B. fubsendunius. ‘

g} rob. Sic in direGtum ftatue redtss

CB. BE. utangulusextern. DBE-

-4 jaterno C. fitzqualis: tunc DB.&

AC.aerant parallellz: fimiliterque ED-

BA.cumanguli E. & ABC. fint zquales.

Et quia anguli A CB. A BC. hocbefl

st s D EB. minores funt cduobus reétis, fi

* >+ producantur ED.CA. convenient dputa

inF. e Eritque DA. parallelogrammum:

b 29. 1. Cuml igitur in triangulo FCE. reéxDB.

: 17. 5. FB.fint parallele, f eritut ED. ad DF.

¢ Ax. hocelt BA. itaEB.ad BC. CumqueBA- |

S EF. fintitem parallele, erit CB.ad BE.
P *utCA.ad AF. hoceflt BD. & ut AB.ad

2. 6. BE.itaED.hoceft AB.ad DE.

SCHOLIUM. . -

Due hinc vulgo colliguntur nota ertit
demonfirata prop. 8. cum annexo [cholio:

.PRO-
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| PROPOSITIO V. '
A D Yh. .

B c Ve

Siduotrianguls AB C. DEF.
latera A B. B C. proportionalia
ipfis DE. EF. babuerint , erunt 4=
quiangula 5 eofdemque angulos,
DA. EB. FC. babebunt equales,
quibws homologa latera fubtendun—
tur. ‘

Ptg)b. Super re&ta FF. ad pun&mln
. .a ponaturangulus FEG. 0223.1.
B.xqualis & ad F. alivsipfi Ca.ng;ln- 3.1
fequenter feliquus G. reliquo A. bx- b33, g,
qualis, ficque fiant triangula ABC. EFG.
uiangu ; ergo GE. eritad EF. ut
ﬁ%. ad BC. hoceftex hypot: DE. ad EF.
equare GE.xqualis erit DE. Simili ratio-
ne GF. zqualiseft DF. cumque latus
EF. utrique trangulo commune eft
erunt triangula ABC. & DEF. per. 8. 1.
®quiangula &c. Q.E.D.

i/ PROs

c9. 5"

o e ——— e e
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PROPOSITIO VI

‘ ff?. 60 A n ;
I

5 ¥ .

B c G ‘ |

- 8% duo triangula ABC.
DEF. unum habeant equa-
lem angulum A. & D. &
latera circa eum proportio-
nalia (ut BA. ad AC.ita
- ED. ad DF.) erumt eo-
quiangula, angulofque ha-
bebunt equales E.B. C.F.
uibns homologa latera BA.
D. AC. DF. fubten-
duntur. | '

Prob.. Ad re@am EF. ane
guos FEG. EFG. fac

&qua- ‘
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zquales ipfis B.- C. erit & G.
zqualis A, quia ergo zquian-

gula funt ABC. GEF. 2erunt24-6
ut AB.ad AC, ita GE. ad

GF. proportionalia : {ed funt
etiam proportionalia AB. A Co e
& DE. DF. b funt ergo late- g, g
ra DE.DF. iplis GE, GF.
zqualia. Cumque bafis EF. fit
communis , triangula DEF. 21
EFG. ¢ zquiangula funt : 44"
ergo etiam zquiangula ABC,
DEF. QE.D,

Za PRO-
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PROPOSITIO FIL

4

1.y, Siduo triangula ABC.DEF.
sinsm angulum A, umi angulo D . a=
qualems circum autem alteros an-
gulos B.E. latera proportionalia
babeant (ut AB,ad BC, itaED.
ad EF.) religuorum veroB.E.fi-

" mul utrumaque, aut minorem aut non |
minorem reflo : equiangula erant
griangula , & aquales babebunt an-
gules ABC, DEF. circiiquos funs
proportionalia latera.

Proh Sit enirh C. & F.minor

reto, tunc fianguli ABC. &
E. non funt zqualés, fit AB C.
major quam E. flatque ipfi E.

-+ =qualis ABG., cumigitur angulus

a33.3. A, angulo D. ponatur zqualis *

erit
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erit& reliquus AGB. reliquoF.,
2qualis, ideoque triangula ABG.

D EF. zquiangula erunt. ® Ergob 4. 6.
ut A B. ad BG. itaerit DE.ad
EF.fed ut DE. ad FE. ita ponitur
AB. ad BC, adeoque ¢ zqualesc 9. 5
BG., CB. & 9 anguli B,CG.q45.¢,
BGC. zquales. Cum igitur an-
gulus C. fit recto minor erit &
BGC., minor re&o,& ei deinceps
AGB. ¢ major re®to, Eft autemers. v
oftenfus angulus A G B. angulo
F. zqualis ; Major igitur eft reCto
angulus F. qui minor ponebatur,
Jam fit angulus B. & E. reGo

non minor probabitut ut prius re-
&as BG. & BC, efleequales, &
f confequenter angulos BG C. ¢y,
B CG, effe zqualds, & non mi-
nores duobus rectis,& quod abfur- g 17. 1.
dum. Non erga inzquales funt
anguli ACB. & F, fed zquales,
& confequenter reliqut anguli B.
+ & E.B zquales, quod grat pro=p sy,
bandum, ; C

... Z3 PRO-
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PROPOSITIOVIII.
3¢ 8. A ]

B » °¢ |
Siintriangulo reGangulo BAC.
ab angulo refto A, in bafim BC.
perpendicularis A D, duda fit:
gue ad perpendicularem trianguls .
ADC. BD A. tum toti triangulo 1
BAC. tum ipfe ADC. BDA.
inter fe funt fimilia,

tob, In trianggli ABC..

DBA. anguliBAC. ADB, | !
- > “
‘ redi funt & “angulus B. com- {
a32.1.mupis ¢ ergo # reliqui ACB. |,

B AD. zquales: ergo triangula ;'

biDif ABC. DBA. b fimilia.” Non /

6.
* aliter oftendetur A B C. fimile
ADC. & ADC, wiangulo
) BDA. QE.D,

Coroll, 1.

e e ———
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Coroll. 1. Perpendiculatis ab
angulorecto in bafim, eft media

Froponiomﬁs inter duo bafis
egmenta, :

¢NamutBD.ad DA.ieaDA. ¢, 6.

ad ‘D C, quod eft reGam D A,
effe mediam proportionalem in-
ter bafis partes BD. D C.
Coroll, 2. Hinc etiam patee
utrumlibet laterum- reGtum ame-
bientium ', . medium  propartio-
nale effe inter totam bafim &
illud fegmentum bafis quod e
lateri adjacet.
S.CHOL_IUM. }
. Omnes proportiones vefpeliu lusernimm,
facillimo negotio confbici potersunt y mods
lisere s quibws triangula infignita funt,
ordine aqualinm angulorum difporan-
tur ¢r ab utraque parte fimiliter confes

vantur, unde stiam. corollaria Finc-des

Jumpta pasens. -

Z 4 PRO-

Ve
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PROPOSITIO IX.

M |

Adatare-

Prb. 1.

. A . . daAB.im-

T B _ peratdpar-

o :D/ N téputater-

o / \ "~ tiam AG.
LA G Bauferre.

rax. Ex‘A’, ducaturre&a AF. {.

4 tcanqué-facien§ angulum, & !
¢x AF. fumaturquéevis pars, puta |
AD, a¢duz aliz addantur 2qua- Y,
les DE. EF. jungatur FB. cuiex .-
D.parallela fiat DG, eritqueabla- . |
ta AG, pars tertia ipfius AB. E
v Prob, Intriangulo AFB, lateri
BB, parallelaeftlinea GD. 2er- *

a2.6. goeritut FD. ad DA.itaBG.ad .
GA. & b componendout FA, ad

b13. 5. DA itaBA. sd GA. Eftautem .
AD. parstertiaipfius AF.” Er~ ;.
go AG. erit pars tertia ipfius AB,
Q.E.F. ) _

PRO-
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'1 PROPOSITIO X,

Datamre- . o
- Gam infe-
{dam A B.
fimiliter fe-
care;ut da-
ta altera
, A F G %8 AC.
, { fe@afueritinD, & E.
g rax, Jungantur datz linez in
A. conneCtanturre€ta BC. &
ex D. & E.agantur DE.EG. ipfi
CB. parallelz, & faltum cft quod
petitur, :
~ Prob, Intriangulo ABC.du&tz
funt DF.EG.paralielz lateri BC,
sergout AD.ad DE. ita AF.ad12.¢
. FG: Proportionales ergo funt
. partes AF.FG., partibus AD.DE.
~ Jamfiducatur D H, parallelaipfi
., AB.eritut DE.ad EC.ita DLad
IH. bhoceft FG.ad GB. quarebs4- .
proportionales funt partes FG.
- GB. partibus DE. EC. Q.E.D,
SCHO-
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SCHOLIUM,

Ex hac & precedente propofitione
Jucile conflat. lineam quavis aper-
sur circini in quotvis partes divi
dere s cujus demonfirationem &
praxin appofita figura exbibet.

— o~ R A

—— )y

PRO-‘- q
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‘PROPOSITIO XI,
- c Proh 3

A B D
Datis dusbus reitis AB. B C,
temam proparmmzlem invenire.

g ra,xxs Duabus datis fac. an- -
, gqum ABC.rectum, itemad
* AC, angulum reGtum ACD. per
/ re@am CD. occurrentem protra-
&=z AB.inD. & faGtum eft quod
etitur per- coroll. 8. cum B.C, -
(Eu: media propomonahs.

"N OTA.

i Idem dcmonﬁ:atur, ut in fe-

i quente, per lineas parallelas; fu-
mendo- tertiam  alterutri @qua-
lem,

(S PRO4
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PROPOSITIO XII,

ot

Lol Y ' Tribwda-
tu  reltis
AB. BC.
AD., gsar-
tam  pro-
N, portiona-
Alﬂm DE-

invenire,

rax, Ex datis,duas AB.BC,

in direGum colloca; ex reli-

qua AD. & totali AC. fac angu-

Ium DAC. jungere&a BD. &

fac ipfi parallelam CE. quarta
D E. proportionalis erit.

' Pro?:. CE. BD. funt paralle-

82.6. lz: @ ergo ut fe haber AB. ad

- BC.ita AD.ad DF. ErgoDE.
quarta eft ptoPonionalif.

NOTA.

~ Ydem conftat ex 35. pro 3
lib.3. P X 35 prOP

PRQ-
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PROPOSITIO XIII,

D Datisdus- Pr. 5, .

bus veitis
) AB. BC.
\ medid pro_
ortIons-
o les» BD
A E B  Cinvenire.
Prax. Colloca in dire@um AB.
B C. fuper AC, duc femicir-
culum AD C, InB. excita per-
pendicularem B D. ad periphe-
riam femicirculi, illa erit quafita.
Prob. Du&isre&is AD. CD. -

3 erit angulus A D C. in femicir-a 31. 30

culo rectus, & a vertice D. ad
bafim A C. dutta perpendicula-

ris D B. facit bduo triangula 2-b8.6.
quiangula: © ergo proportiona-c 4.6.

lta: ergout AB. ad BD, itaBD,
ad B C. eft ergo BD. media pro-
portionalis inter AB.BC.Q.E.D.

. Corollarium.

Hine quavis reita & circumferentia
#d diametrum perpendicularis duiia,
‘media proportionalss eff inter diametri
Jegmenta ‘

. Aa PRQ-

e e
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PROPOSITIO X1V.

c wm Equalium

Th:o.

> AC.BE.
/ / / & unum
A

B G ABC. uni
EBG. «-
qualem ha-
bentisi an-

E ¥ gulum, pa-

vallelogyammorum » reciproca funt -

lateraAB.BG. EB. BC, que

circum aquales angulos: & quorum

parallelogrammorum 5 unum angs-

Ium uni angulo, equalem habentii,

reciproca funt lateva , que circum
aquales angulos, illa funt equalia.

“gyrob. Jungantut lelogramma

ad angulum xqum B.itaut AB.

a 14. & B G. jaceantin direGtum a juce-

¢r15.1. bunt & relique E B. BC. perficiatur pa-

b rallelogrammiiBH.ergo ut FB adBH ita

75 beritBD.ad BH.fed ut FBadBH.itaceft

€ 1.6 gBadBC.& utDB.ad BH ita ABad BG.

d 11.¢.igitur ut EB.ad BC. ditaeft AB.ad BG.

Prob. 2. pars. Ex hypoth.EB.ad BC.

e 1. chut AB;{:\];lIl_B»IGf ergoe Eaﬁ;.ladBH. eft

£ o utDB. ad BH. fergo parallelogramma

>3 ®qualiafunt. Q.E.D. '
PRO-

‘

|

{

!
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PROPOSITIO XV,
A ' . D Equalium b, 10.
o A B C.
: D B. E.
& unnm
B, um B.
: equalem
C E; habentium
angulum 5 triangulorum reciproca
funt lateraut AB.ad BE.itaDB.

ad BC. que circum aquales angslos
B. & quorum triangulorum , sunum
angulum uni eqialem habentium
veciproca fumt latera, que civcsums
aquales angulos, illa funt equalia.
=yyrob. Sic junge triangula ad angu.
Plum xzqualemB. ut AB. BE. jaceant

in direCtum, du&ta CE. a erit uta 7- §.
ABC.ad BCE.itaDBE.ad BCE. fed
utABC.ad BCE. ita bAB. ad BE.& b ;. 6.
ut DBE. ad BCE.ita BD. 2d BC. $i-
militer demonfiratur ABC.DBE. effe
eequalia, fifitut AB.ad BE. ita DB.ad
BC. Nam cum ponaturut AB. ad BE.
ita DB. ad BC. & ut AB. ad BE. in
triangulum ABC. ad BCE.&ut DB.
ad BC.itaDBE.ad BCE.eritut ABC,
ad BCE. ita DBE. ad B CE. ergo trian-
gula ABC. DBE. c funtzqualia. Q.E.D.. 9.5

) Aaa PRO- °

/
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PROPOSITIO XVI.

E G
. cH

C

i

‘ A By E

AGF

b, 11. ~];i quatuor rete A.G.F.B. pro-
portionales fuerint: quod fub ex-
tremis AB. B C. comprehenditur
reGtangulum A C. equale eff ei,
quod (ubmediis EF. F G. compre-
benditur redtangulo FG. Et fi (ub
extremis A B. B C, comprehenfum
vetangulum A C. equale fuetit ei
quod [ubmediis G F.F E. contine-
tur retangulo ¥ G. ille quatwor
vecle proportionales funt,

rob. 1. Angulireéti B. & E. funt 2-
P%ualcs, &utfe habet AB.ad EG.ita -
F ad BC. ergo latera circa ®quales
2 14.6. angylos B.& E.funt reciproca, a ergo pa-
rallelogramma AC., FG. funt zqualia.
Prob 2. £qualia funt reGtangula AC.
FG. & habent angulos zqaales, nempe
rectosB. & E. ergob latera circa hos an-
b14.6. gulos recig:'roca erunt ctiam b proportios
nalia. Q.E.D, . PRO-
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PROROSITIO XVI1I,

B, % S
FE D cf
A BG ®
AGFB

Sitres veile AT B. fint proportiona-Thxae
les: quod fub extyemis AB. BC. com- .
prebenditur reianguium A C. aquale of
ei, quod & media ¥. deferibitur quadrato
EG. Etfifubextremis AB. AC. som-
prebenfum reSangulum A C. aquale fis
ei quod A media ¥. defcribitur quadrato

- EG. illatres reita proportionales erunt.

rob. 1. pars. Sume re¢tam G F.=-

qualem ipfi FE. erunt quatuor

reétxe AG. FB. proportionales, erit-

ue quadratum E G. comprehenfum

?ub mediis FG. EF. aergo reGtangulum
AC. zquale erit quadrato G E.

Prob.2. Quadratum FG. mediz EF.
{vocemus parallelogrammum ) rectan-
gulo A C. fub extremis AB. BC.2quale 5 14, ¢; -
ponitur , & habent angulos ®quales: ‘
ergo latera ut proxime dixi, circa hos
angulos erunt reciproca adeoque pro.,
portionalia. N O T A.

Ex bae (o pracedenti y cujus quafires
petitio eft , infersur fundamentum regals
anlgs dida de Tri, ¢ :

Aa 3 PRO-
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PROPOSITIO XVIII

I ) N
3

A B C D

pub. 6. Super data vella A B. dato
vedilines CD E F G, fimile, |
fimiliterque  pofitum  veltilinesm
ABHIK. defiribere.

)

Datum reQilineum refolve
in triangula, dulis re@is
puta CF. DF. Ad punétum
4321 A, 2 fiat angulus IAB. 2qua-
lis ipfi FCD. & ipft FD C.

b3.. 1. 2qualis IB A, & b confequen-
ter reliquus reliquo: Zquiangula

- ergoerunttriangula FCD,IAB.
¢4.6 &fimilia c& it CF. ad A1, ita
CD.ad AB, AdreGtam AL fac

‘ " fimi-
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LiseRrR SExTus. 183
| fimiliter triangulum IK A, 2-
( quiangulum triangulo F G C.
& quia anguli BAL IAK, 2-
quales funt angulis DCF. FCG.
totales KAB. G CD. zquales
erunt , & latera proportionalia.

‘  Idemque repetendum , donec
omnia triangula eodem ordine
quo jacent abfolvantur , ficque
totum re@ilineum toti rectili- ~
neo 4 fimile erit , & fuper da-4 *
tam A B. fimiliter defcriptum,” ™

Q.E.F. |

Aiq- ‘ PR‘Oj

o~

AT
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284 Erem EucrLiDIS

PROPOSITIO XIX,

D
B @ ¢ E B
7. 13.  Similiatriangula ABC. DEF.

inter fe funt in duplicata yatione
laterum homologoraum. '

uando triangula funt 2qua-
lia, hoc eft quando B C.
EF. nec non tertia proportio-
nalis B G. funt zquales, reseft

manifefta,

uandoverolatera BC. EF, .
funt inzqualia , demonftratur,
hoc modo. Sit B C, latus, l2-
tere EF. majus, & ex BC.

an. 6. #bicindatur ¢ re@is BC. EF,

tertid proportionalis B G. duca-
turque reta AG, Quia igitur

angu-
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¢« Liser SExTus. 28§
engulus B. eft zqulis E. &
})ropter fimilitudinem triangu-
orum, ut A B, ad B C. 1ta
DE. ad EF. & permutando ut
AB.ad DE.itaBC, ad EF.
hoc eft EF. ad B G. erunt cir-
ca angulos zquales B. E. latera
reciprocé proportionalia. Quare
per 14. triangula ABG. DEF.

. erunt zqualia; & per 7. quint

ut triangulum ABC. ad ABG.
ita erit idem triangulum A B C.
ad DEF. ut autem ABC. ad
A BG. itaeft per 1. hujus B C,
ad BG. Ergo ABC. ad DEF.
eritut BC. ad BG. hoc eft in
duplicata ratione per 10, def. 5.

QE.D, .

Corollarium.

Si tres linee fuerint proportio-
nales y 4t prima ad tevtiam, ita
triangulum fuper primam ad fimile
triangulum fuper fecundam.

" PRO-

————
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PROPOSITIO XX.

C D

Similia poligona in fimilia triangula
dividuntur , ¢ numero aqualia, ¢ to-
tis bomologa: & polygona duplicatam
babent emm inter (e vasionem, quam
datus homolegum ad homologum latus.

int polygona fimitia ABHIK. CDEFG.
Shabentia angulos zquales K. G. Item-

que L. F. & fic deinceps , Scatera pro-
portionalia circa angulos zquales, puta ut
AB. ad BH. ita CD. ad DE. &e.

_Dico1. illa dividi in triangula fimilia &
numero zqualia. Prob. ab angulis L & ¥.
duc re&as ad angulos oppofitos_AB. C D.
divifa erunt illa polygona in triangula nu-
mero zqualia : quod ctiam fimilia funt:

Prob. Anguli K. & G. funt zquales , &
circa ipfos latera funt proportionalia. aergo
2quiangula funt triangula IKA. FGC. ergo
fimilia. Eadem ratione erunt fimilia trian-
gula IHB. FED. dein ut IB. ad BH.
ita FD. ad DE. utautem HB. ad BA. ita
ED. poniturad "D C. beritex zquo ut 1B.

ad BA:

- m— e,
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ad BA. ita FD. ad DC. & quoniam angulus
HBA. ipfi E D C. eft zqualis, & ablatus

" HBL ablatoEDF. erunt reliqui IBA, FDC.

(329

i e

zquales. ¢ Ergo triangula IBA, FDC. z-¢ 6. 6.
guiangula erunt & fimilia, eademque ratio
e omaibus.

Dico 2. quod ficut unum triangulum ad
triangulum {ibi refpondens alterius polygo- ~
ni: ita effe polygona tota inter fe.

Prob. Quiaomnia t:ia?xla fant fimilia,
fiogula fingulis : dergo funt in duplicata 3. 6o
1atione laterum homologorum ; cumque
fingula fingulis probata fint proportionalia, i
ficut in triangulo unius fint omnia antece-
dentia, inalio confcquentia propottionum ,
eut unum antecedens eft ad unum confe- © 12 5.
quens ita omnia antccedentia ad omnia
confequentia. Eft ergo polygonum ad po-.
lygonum ut triangulum ad triangulum : erge
ca triangula funt totis homologa, & quia '
triangula funt in duplicata ratione lateram
homologorum, crunt & polygona in eadem
ratione duplicata laterum homologorum
puta AB. CD. QE.D.

Corollarium.

Hinc fi fuerint tres vella propertionales o we
o} prima ad tevtiam ita polygomum fuper pri-
mam dsfiriptom ad polygonwm fuper fecnndam =
[fimile fimilitergue defcriptum 5 el ebiam poly-
gonurn fuper tertiam fimile fimiliterque defirie
piumie 1

"PRO-
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PROPOSITIO XXI.

ANNIN

75,15 Qua eidem rectilineo GHL funt
fimilia ABC, DEF. & inter

[e funt fimilia.
Prob. Anguli A, & D, po-
nuntur zquales uni G, ergo
& inter {e , eodemque modo fin«
a1 . guli fingulis : 2 latera etiam circa
eos poununtur proportionalia ,
quia lateribus ejufdem tertii funt
proportionalia : ergo cum ha
beant angulos zquales & latera
‘,’D:f- ¢.Circa eos proportionalia , b funt

" fimilia, Q,E.D,

PRQ~-
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PROPOSITIO XXIL

I M

BC DE FG X

Siquatnor rede AB. CD.EF.GH. - 0
proportionales fuerint: (o ab eis rectili- :
nea fimilia fimiliterque deferipte ABL.

CDC. & MF. NH. proportionalia erunt.
Et/ﬁ)ne&zklimk. Jimilin , fimiliterque
defcripta veclilinea propottionalia ;ue-
rvint, ipfarecta proportionales eruns .y

rob. Triangulum ABI. eftad trian- ,
Pgalum CDK. in duplicata aratio-a 19.8;
nc latcris AB. ad CD. fimiliter EM.
ad GO. ut EF. ad G H. adeoque erit
ABL ad CDK. utEM.ad GO. Q.E.D.
Jam vero fi figure proportionales & fi-
miles fimiliterque pofitz fint, & refte
fuper quas pofitz fuat, proportionales
erunt: nam ratio unius figure ad alte-
ram b eft re€tz ad re¢tam duplicata:p 19,
e ergoratio laterum eadem erit, nempe 20,6,
Ut AB.adCD.ita EF. ad GH. ergoc 7. g,
iélirum latera proportionalia erunt. .

Bb PRO,
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" PROPOSITIO XXIIL

D_cH..!
17
'E(;p

f. 1y Equiangnla parallelogramms
A C. BF. inter fe rationem ha-
bent eam , que ex lateribus componi-
turAB.ad BG. ¢ EB.2dBC.

’ Smt parallelogramma AC. BF,
habenna angulos ad B. zqua- -
les, & ita dx?poﬁta ut appof ta
figura refultet. Nunc ratio A C,
¢ 1. ad BF, zqulis eft rationi 2,
P 5. AC, ad BH una cum ratione
BH. ad BF. itidem equalis ra-
616 tionid, AB. ad BG.cumratione
CB. ad BE. Q.E.D.

it e,

PRO:

e
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PROPOSITIO XXIV..

In omui parallelogrammo A C, 1. 18.
que circa diamestrum D B. funt
pavalielogramma FX., HE. & toti
AC. & inter fe funt fimilia,

P arallelogramma H E. FK,
cum toto angulum commu-
nem habentia reliquofque per
29. 1. zqualesut BAD. GHD,
BFG. ipis BCD, GED.
B X G. zquiangula erunt, adeo-
que latera per 4. 6. proportio-
nalia, conftituunt parallelogram=-
ma cum toto & inter {e funilia.

QE. D.

-Bb a ‘PRO-
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* PROPOSITIO XXV

H
A

C— D G - ,

o E K N

i [}
Prob.w. Datovelilineo A. fimile, fimiliterque
’ pofitum , & alteri diCo B. ¢quale L. con-
Jiiwere. -
rax. Ad dati re&ilinei A, latus CD.
afiatre@angulum CE. xqualeipfi
A. Producatur CD. verfus G. fuper
DE.inangulo EDG. fiatre€tangdlum
44 1. DK, bzquale ipfi B. cfiat inter CD. DG. .
€ 13- 6. media proportionalis DH.equalisipfilN.
d18. 6. fuper quam fiatd re@ilinet L.fimileipfi |
A.fimiliterque pofitum, eritque retili-
e Ux neum L.xquale datoB. & fimile ipfi As
enfl.  Prob. Reétz CD.DH feuIN.DG . funt
£ 19.¢» proportionales: fergo erit ut prima CD.
20. 6. ad tertiam DG. ita re&ilineum fuper
rimam , id eft A, ad reé&tilineusn fuper
g 1.6, lecundam,id cft Lfed ut CD.ad DG gita
parallelogrammum CE. hoc eft A. ad
hra. 5. DK. hoceft B.hergoeritut A.ad B.ita
ig. g A.ad L. i ideoque reétilinea B. & L.
erunt xqualia. Q E.D»
o . PRO-

a45.1.
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PROPOSITIO XXVI.,

B E ¥ c
G H 1
A D

5ia parallelogrammo BD. pa-15. 1g

mllelogmmmum FG. ablatum fit ,

& fimile toti 5 & fimiliter pofittm:
communem cum eo babens angslum
FBG., circa eandem cum toto dia-
mettum B D. confiffer.

a quo pun&o ducaturex H.

re&a HE. parallela BG. tunc pa-
rallelogramma BD. B H. circa can-
dem dametrum BHD, a erunt fimi-
lia: bquarEeritut B A.ad AD.xa BG.
ad G H. Sed ut BA.ad AD.ita BG. ad
GI. unde per g. - GH. xqualisGL. pars
toti. Q.E. A.

S: neg;:s tranféat alibi diameter puta

Bb 3 PRO-

1 24.6

N T
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PROPOSITIO XXVIL

.n D N B
- "\
(o]

. % x

A c X B

Ommium  parallelegrammorum
fecundum eandem trettam applica-

torum deficientiumque figuris " pa- .

rallelogrammis fimilibus, fimiliter-
que pofitis , ei quod & dimidia de-
feribstur 5 maximum eft id quod
ad dimidiam applicatay parallelo-

Zrammum fimile exiftens defeltui,

ureR AC. femiflem totius

A B. applicatum fit parallelo-
grammum A D. ita ut 2 toto
A E. deficiat parallelogrammo
CE. quod eft zquale & fimile
ipfi AD. Deinde ad quodvis
Aldud fegmentum AK, fit appli-
- . catum
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Lyszr Sextus. 19§
catum aliud parallelogrammum
A G. itadeficiens , e defeGus fit
parallelogrammum K L fimile
ipfi CE. hoc eft circa commu-
nem diametrtum BGD. Dico
AG. minus effe parallelogram-
mo AD. Probatur. |

1, Parallelogramma - A D.
CE. FD. OE. funt 2 zqualiaas6.«.

ut & b CG. GE. adeoque ad-yq3. 1, .

» dito communi KI, ent CI.
" hoc eft AO. zquale ipfi KE,
- additocommuni CG, erit AG,
© zqualis gnhomoni L. G M. minor
parall. CE. boc et AD. pa-
ral. QE. D. . o

_Bb 4 PRO-
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PROPOSITIO XXVIII, .
‘| » LGP R

[l
‘/c\u x| A:NQ‘S

A E OB

Pt 8. Addatamredtam AB. datorecti-
lineo C. equale parallelogrammum
AL applicare : deficiens figura pa-
vallelogramma ON. que fimilis fit
alteri parallelogrammo dato D.
Oportet autem datum retilineum
C. cui aquale applicandum eff A 1.
non magus effe e0, quod ad dimidiam
AE. applicatur, cum fimiles fue-

S rintdefedtws , & ejus quod ad dimi-
diam applicatur 5 & ejus cui fimile
deeffe debet. .

"e@am A B. ut prius bifeca in E.
Rfupcr mediam EB. fac paralle-
logrammum EG. fimile ipfi D.
fimiliterque pofitum : & comple paral-
lelogrammum BH. Si EH. 1pfi C. eft
xquale, fatum eft quod petitur: nam
-eftapplicatum ad A B. & dcficit paral-
Jelogrammo EG. fimiliipfi D. Si EHﬁ
© &ip




fit ¢ maximum eorum qux applicari

Lizer SExTus. 297

& ipfizquale b EG. fit majusquam C. b36. 1.
{ nam minus efle non debet, cum E H.
c17.6.
poffunt ad AB.) fi inquam fitmajus, d 45. 1.
dreperta quantitate exceflus, efac pa- am arte
callelogrammum Q R zquale excel- querun-
fui, & fimile fimiliterque pofitum ipfi g -
D. & parallelogrammo QR. aliud z- €25-6
quale fimiliter pofitum K L.-f quod f 44 I+
erit circa diametrum, ficque remane- )
bit gnomon LIK. xquale re&ilineo
C. Jam produétis L1 K 1. erit paral-
lelogrammum A L adre€tam A B. ap-.
plicatum & deficiens parallelogrammo
ON. gfimili ipfi EG. hoc eft ipfi D. g 24.6
Quodautem Al fit xquale ipfi C. fic™
robo. Complementa ‘L I\F K O.
funt zqualia, ergo addito communi g4 5
NO. erit O G.. =quale ipfi EN. hoc®"
eft AK. Ergofi zqualibus AK. OG.
addascommune K O. erit AL zquale
gnomoni LIK, hoc eft re€tilinco €.
QEF . -
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PROPOSITIO XXIX.
F_CMm H

|

o]

L2 c
AN
Q N PR X L

prb.g.  Ad datam véGam AB. dato
’ redlilineo C. equale parallelo-
grammum  applicare 5  excedens
- veltam datam AB. figura pa-
vallelogramma P O. qua fit fi-
milis date alteti parallelogram~

m D.

S?er retam EB. mediam
a 1863 Jdatz A B. * fiat parallelo-
ammum E C. fimile ipfi D,
Elr.niliterque pofitum : tum re&i-

lineo C, & parallelogrammo

- b6 EC. fat b zquale aliud paralle-
logranmum IK. cui zquale eft
N M. fimile ipfi D. Comple-
tis parallelogrammis QE. N B,

PO.
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" PO. erit AR, quafitum, - Etenim

NM. eft pofitum zquale ipfis

EC. & C, ablato communi EC.

< gnomon ER C. ipfi C. erit
zqualis, Et quia aqualia ¢c 36
funt Q E. N B. & =aqualia
4 NB. BM. fi loco 1pfiusd 43.5
BM. fubftituatur zquale QE.
erit parallelogrammum A R. 2-

. quale gnomoni E R C. ideoque
etiam reQilineo C. Quare ad
reGam A B, applicatum eft pa-
rallelogrammum "A R. zqule
dato re&ilineo C. excedens
reGam A B. figura parallelo-
gramma P O. quz fimilis eft
dato parallelogrammo D. cum
fit circa eandem diametrum
cum ipfo E C. quod pofitum
eft fimile ipi D. QEF.

= -1

e T R = %

| - PRO-
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PROPOSITIO XXX,
o] B ’

X /G
D E A ®

Pr.x0. Propofitam reltam terminatam

AB. extrema ac media ratione
fecarein G,

2 n.z.-‘DlVfDATllR AB.inG.

‘ ita ut reGangulum C G,

fub tota AB. & fegmento B G,

fit zquale quadrato A H. alterius

b 17.6. fegmenti A G, tunc enim tres

' re&z proportionales b erunt ; &

erit uttota A B, ad AG, ita

¢;.0¢. AG.ad GB. Ergo AB. fecta

eftin G. ¢fecundum extremam,
& mediam rationem, QE. F,

PRO-
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PROPOSITIO XXX,
% o
N :

G

b
B ) &

) S )
Intriangulo redangulo ABC. ffﬂm Th. ¢
guavis BD. deferipta 4 B C. fubtendente .
rectum angulum BAC. equalis oft figuris
FA. AL que priori illi fimiles ¢ fimiliter
{‘ﬁ"’ alateribus BA. CA. relum angsie
um continentibus, defcribuntur,
orYcon£ figure FA. AL BD.
P nuntur fimiles aergo funtinea, o
aterum  homologorum duplicata ™ ™
ratione, in qua effent corundem late~
sum quadrata. Ergo cum quadrata

B A. AC. bhabeant rationem zquali- b4y. 1.

tatis cum tertio B C. habebunt & poly-
gona FA. AL rationem =qualitatis

cum tertio BD. ¢ ergo cidem erunt¢ 4. .

2qualia. QE.D.
Cc  PRoO-

B T R e
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PROPOSITIO XXXII.

A, D

=’

: c -
- ¥h.2x. Siduotriangula ABC. DCE.
) que-duo latera AB. A C. duo-
bus- lateribus DC. DE, pro-
portionalia  babeant 5 fecundum
unsm angulum A CD. compafi-
ta fuerint o ita ut homologa eo-
rum latera AB.D C,AC.DE.
fint etiam parellela 5 tum reliqua
#llorunz iriangulorum latera B C.
CE. in reitam lineam B E. collo-
cata veperienthir.

, P R o 8. Latera homologa AB.

D C. AC. DE. ponuntur

s 29.1 parallela, 2 ergo anguli alterni A
& ACD. funt zquales & D.
cidlem ACD. ergo A.'& D.
zqua-

A < AP
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zquales. Hos zquales angulos

circumftant latera proportiona-

‘lia ex hypoth. b ergo triangula ¢, g,

" funt zquian[fula, haientque -
quales angulos B. & DCE.

. additis ergo aqualibus A. &

ACD. erunt B. & A. ducbus

angulis D CE. ACD. hoc eft

angulo A CE. zquales, Ergo

addito communi A CB. erunt

tres anguli‘A.B. C, duobus ACE.

A CB. =zquales, ¢ illi auteme 320

 tres valent duos reétos, ergo&

. hiduo. Ergo4B C, CE. unamd 14

reGam conftituunt. Q.E. D,

Ce PRO-
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PROPOSITIO XXXIIL

9. 22, In equalibus ciroulis ABCIL, |
EFGL. anguli A.E.D. H. ean~
- dem habent rationem , ¢um ipfispe~ |
zipheris BC ¥G, quibus infiffunt: -
five ad centya D, H. five ad peri-
pherias A. E. conftitati infiftant :
infuper vero & [eflores BD C.
FHG. quippe qui ad centra , in-
fiftant,

Pnon. Du&is B C. FG,

e 14 L 2ad C. 2 applica CL. zqua-
lem ipfi BC. & ad G. & K.
GK. KL. zquales firgulas ipft

AL cs ¥
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FG. du&is ID. XH. L H.
fic dico ; re&tz BC. CL po-
nuntur zquales , b ergo & arcusbas. 3.
BC. CI cergo&anguliBDC. c27.3.
CD1I. zquales. Idemque eftde
\ arcubus FG. GK. XL. & an-
) &ulis ad H. qui ipfis infiftunt,
; irgo quam multiplex eft arcus
CL ipfus B C. tam multi-
plex- i+ angulus B DL ipfus
BDC. & quam multiplex ar-
cus FG™ L. ipfius FG. tam.
multiplex erit angulus FHL.
iplius FH G, ¢ erge © wxusdarg
BCI FGKL. fint zquales,
, erunt & anguli BDI. FHL,
@quales. Si eorum arcuum unus
fit major, major erit & angulus,
fi minor , minor : ¢ Ergo efite 6.
ratio arcus B C. ad FG. eadem 27 ¢
uz eft anguli BD C. ad FHG,
t quia anguli ad D.& H. funt
f dupli angulorum ad A. & E.f 20.3.
$ eadem erit ratio angulorum A. g 15. 5.
& E. quz D. ad H. & {ic eadem
. Cc; anguli

P p———

PR

e _— -
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anguli A, ad angulum E. que ar-
cus BC.ad arcum FG.
Rurfus , in 2qualibus fegmen-
tis BC, CL fi fiant anguliBM C,
k 27.3. CN L b zquales erunt, cumin-
Aiftant 2qualibus arcubus B A C.
i 24.3. C AL ergo i fimilia funt fegmen- |
taBMC, CN 1L & zqualia, cum
funt fuper zquales BC, CL ad-
ditis ergo triangulis BDC. CDL
quz zqualia funt , erunt feGores
BDC., CDI. zquales, Ergrram |
multiplex eft feGtor BD I feo- !
rig, R D) C. quam multiplex arcus
B Cl.areus BMC. Idemoften~
detur defeGtore FHL, Ergo fiz-
ualis fit arcus B CI. arews FGL.
2:&01' quoque B D L. zqualis erit
fe&ori FHL. fi deficiat, deficiet,
fi excedat, excedet, Ergoquz eft
ratio arcus BC. ad arcum FG., .
eademerit & fe@oris BDC, ad -
feGorem FHG. Q.E.D.
Selectiores imfau libri funt 1.2.3. 4
7.6.8.13.14.16.19.31.
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