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PRAFATIO
.A D

LECTOREM.

priora Euclidis- Ele-
menta  commentariis
illuftrarunt non minimam
laudem meretur Georgius
Fournier. Qui prolixas |
obfeurafque demonftratio-
nes evitando , claras ac
fuccin@as ' fubftituit , Le-
%3 - Qo.

Inter plurimos qui fex



PreraTIO

&Qorum attentionem fine
imaginationis  confufione
ut fibi conciliaret.

Preter figurarum intri-
catam  exiguitatem pri-
mum nil difplicuit ; quas
proinde fimpliciter muta.
re decreveram : Sed- in-
ipfo operis procefla non -
-tantum multa ex Clavio,
Tacqueto , Barrow aliif-
- que adjeci , verum. per-
plurimas demonftrationes
ita immutavi , prefertim
_in pofterioribus libris, ut
nullo -



PreFaTIO.

nullo modo nomen meum
reticere potuerim ; quod
in hunc finem moneo, ne
quis me injuriam D° Four-

. nier feciffe putet. Aliorum

labores pro meis vendi-
tare nec ftudeo nec fo-
- leo.  Agnofco pleraque
ipfius efle. Correiora
vel ante annum prodiif-
" fent, nifi execrabilis bello-
rum turba, variaque hinc
nata impedimenta inter-
cefliffent. Czxterum ap-
plaufum fi obtinuerint

*4 o que



. \
PrEFATIO.

quz appofui ad meliora
ac magis grata inftigabor:
Vale. : .

EU-



EVCLIDIS
ELEMENTUM
PRIM UM; ‘

DEEINITIONES.

1. Punitum eff 5 cujus
2ars wulla.

wy rzcé legitur oudior , fi-
gnum hoc eft 3 quo inci-
. pit delignatio quantitatis

. finiez. Idemintelligede
linea ac fuperficie, non quod ex
fAuxu Pun&i aut linez originem
tmmnt. N

A 3. Li-
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- x EucLIDES

2. Linea vero longitudo
won lata.

" Lineatalis nulla ducitur 3 par-
te rei; fed ficut punétum, ita8e
linea fignum f{eu initium eft
quantitatis latar,

3. Linee autem termini
Junt punita.

Id eft longituditiis determi-
natz principum & finis cft

n&um : per infinitam autem
lineam Euclides intelligit lineam
cujufvis magritudins, feu inde~
terminatam,

4 Rettalinea eft, que ex
2quo fua interfacet puniia.

Sive cujus extrema obumbrant
nmpiamedia, ut dixit Plato : vel
minima earum qua terminos ha-

‘ " beng



Erser Prrimus. 3.

-bent eofdem , ut vult Archime-
des, -

5. Superficies wvero eff
que longitudinem latitudi-
nemque tantum babet.

6. Superficies autem ex-
trema funt lipee.

Hzc definitio intelligenda eft
tantum de fuperficie plana vel
mixta, non autem de circulari;
quando enim habet extremum,
lineam tantiim habet, non lineas,

7. Plana fuperficies s eff
queex equo fuas interjacet
reftas. :

Quz dixi de linea re&a, ea-
dem de plana fuperficie funt in~
telligenda, :

A2 S Plf‘!‘-_ '



4 Eucriprs -

8. Planus autem angu-
ks eft duarum Iimearum in
plano f¢ mutuotangeniium ,
& non in direltum jacen-
Pium , alterins ad alteram
inclinatio.

Hic caufee anguli explicantur ¢
Materialis , funt duz linez quz
femutuo tangunt, Formalis eft
alterius in alteram inclinatio,
Unde fequitur primo , quod ille
duz linez nonitafe debent tan-
gere, ut jaceant in direCtum, id
eft , ut unicam re@am conftituant
lineam; fed altera debetinalte-
ram inclinari.

Sequitur 2. quod anguli quan-
titas confiftit in ‘majori vel mi-
nori linearum inclinatione, non
in longitudine linearum.

Seciuitur 3. non effe neceffe, ut
duz linex poft contaGum pro-
du@z fe mutud fecent, ut vult

~ Pel-
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Erssr Primus, g

Pelletarius : id enim tantim eft
‘verum in angulis re&ilineis ¢ fed
fufficere, ut fetangant & incli-
nentur. - ,
Denique fi angulus ille fit ia
fuperficie plana, dicetur planiss.
In omni vero figura, licet quem--
libet angulum tribus litteris ap~
pellemus , ille tamen fempér in-
tclligimr, cui medius chara&er
appingitur. o

9. Cumautem continen-
tes angsulum lines reéle fue
rint , rectilinens appellatur
-angulus. ;

- Siutraque curua, curuilineus:
fi curiaaltera, alterareta; min=
tus.

A follclb‘




'3 Eucripis

A 10. Cum

vero re-

s A B.

, o

¢ ) D FamCD.
_ﬂdn’ s £OS qﬂi _ﬁlﬂt del.’u'w

ABC. ABD. angsios, #-
guales inter [& facit , reltus
eft uterque aqualium angu-
lorum, & infiftens recta AB.
rpendicularss vocatur efus
cuiinfifit CD.
Tunc engulus - uterque dicitar
zqualis, qu?n?: re&a?;B. non
magisin C. quam in D, inclinat.
Quod autem Gracidictnt xgi-
a0~ Latiné redditur perpeadicu-
- cularis; frequentius tamen utun~
tur Mathematici verbo Grzco
quam Latino, maximé in Optica:
unde apud eos nihil ufitatius

qUim ees's we¥Gr, imo Latinered-

unt Cathetumn,
11. Ob=



Lizex PriMus, ¢

A fn Obtu-
us angt.

lmEBgé

eftsqui ma-

]or recto
¢ B P ABC.
re&a E B. magis

rececht ge fr&a ié.?D. quim

perpmdxculam AB,

12, Aewtusvero E BD.
~ qui minor reito A BD.

" 13. Terminus eff quod
alicujus eft extremym.

Talia funt , punGum, linea fir-
perficies: nempe punGum linez
linea ﬁxperﬁcnex , & fuperﬁcm
corpons.

Ag 14.Fis



8  Euetipis

14. Figura eff que fub
aliquo , vel fub aliquibus
terminis comprehenditur.

Dixit fub aliguo s nempe quia
circulum & ellipfim , unicus ter-
minus , hoc eft linea circularis,
comprehendit : ad redilineas
verd figuras, plures femper ter-
mini requirantur,

Porro notabis debere termi~

nos, quantitatem , qu figura di-
citur, ambire & comprehende~
fe, non vero tantum terminare,
Unde fequitur 1, Quod linez
nulla proprie eft figura, cum
\ }nm&a lineam , non ambiant, fed
olum terminent. Sequitur 2.
quod fuperficiei infinitz vel cor-
%oris infiniti ; {i quod dari poffet,
guranulla fit, 1. quia omnis fi-
Enra debet ambire, & compre-

endere figuratum. 2. quia ter-
minis ambitur, terminus autem
eft extremum rei ; Quomode
' verQ



-

L1zer PriMus. ¢

vero id quod habet finem & ex-
trema, ent inﬁnitum ? o

15. Circalus eff foura
plana fub una linea A. § C.
comprebenfa , que vocatur
peripheria : ad quam abuno
punito, eorumque intra f-
guram funt pofita, omnes
cadentes reffe D A. DB.
DC. #zquales inter (¢ fumt.
16. Centrum vero circuls
2unitum illud appellatur.

Theodofius Spharicorum fib. 1.
deff. 1.& 2. idem habet, definitio-

ae vero §.fic polum de&dbilt’.olus-



10 Eucripis °

Polus circuli in Sphera, cff
pun&uin in fuperficie Sphara , 3
quo oinnes rectz ad circuli peri-
pheriam tendentes , funt inter fe
zquales. Ex quibus colliges in-
ter centrum , & polum hoc tan-
tum effe difcriminis, quod cen-
trum concipiatur intra figuram
pofitum: Polus vero in {uperficie
Sphzrz. -

7. Diameter autom cir-
culieff reita quedam AB.
per cemtrum D. dutta, &
sermmata ex utrague parte
acirculi peripheria A. & B.
que & bifariam fécat cir-
culum.

. Hic tria obfervabis 1. omnes
Diametros ejufdem circuli efle
aquales inter ¢, cum earum me-
dietates ex def. 15. fint 2quales.
"2, Quod fequitur ex 1. eft quod
lcet in circulo poffint infinitx

duci



Lre2r PRIMus, 11

duci reGz. non tranfeuntes per
eentrum , folz tamen re@z per
centrum du&tz, & in peripheria
terminatz dicuntur diametri, quia
cum folz {int omnes zquales in-
ter fe, determinatzque longitu-
dinis,, aliz vero inequales fom
per &incertz : diameter {olapo-
teflt metin circulum. Menfurs
enim cujufque rei, ait Ptolomgus,
in Analemmate, debet effe ftata
determinataque, non indefinita,
Unde non c%t quod mirentur ty-
rones fi in feeminino genere po-
patur 3 Mathematicis. JIdem
enim eft Diameter quod linea
dimetiens , vel in duo zqualia
dividens, '

3. Eft, Dismetrum bifariam
fecare circulum, quod ita demon-
ftrat Thales apud Proclum, Con-
cipe animo portionem femicirculi
fic coaptari portioni relii&ux ut
diameter fit utriufque bafis. St
circumferentia una congruat pe-
T nitus



12 FucrLiprs
nitus . circumferentiz aleeri , ma-~
nifeftum eft illas duas portiones
a diametro faQlas, efle inter fe z-
uales, cim neutra aliam exce-
at. Si verd circumferentia una
non congruat cum altera, fed vel
extra eam cadat, vel intra, vel
partim intra, partim extra: tunc
re@z du®z a centro ad circum-
ferentiam crunt zquales & non
erunt,

p ;YS Semicirculus autem
eft figura que continetur fub
diametro AB. & fubeali-
wea A D B. que aufertur de
circuli peripheria.

19. Segmentum ciresli eft
fgura que conmtinetur [ub
relta & circuli peripheria.

Per re@am hicintellige omnem
non diametrum, nifi itemn velis fe-
wicirculum dicere fegmentum,

20. Reffs



" L1BER PriMus, 13

20. Rellilinee figure
Junt que [fub reitis conti-
mentur.
21. Trilatere quidem
que fubtribns.
22.. Quadrilatere vere
que [ub quatuor.
23, Multilatere autem

que fub pluribus quam qua-
tuor reliss ‘comprehendun-
tur.

A - 240 Tri-
laterum por-
ro figura-
rum, equila-
terum trian-
> S gubim of
: Zuod tria latera habet equa-

B 251 -
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A 25. Ifofce-

‘ les  autem
quod duo tan-
tum habet 2-
qualia A B.
> o AC.

zxh@-, = , crus Gracis eft,
nnde compofitum imaxdss qui

- &qualibus eft cruribus : redarer

inneenis; quod ¢ tribus lineis duas

2quales habet , quibus quafi cru-
ribus infittit.

N 26. Sca-
lenum ve-
ro quod
tria ine-
qualia ba-

b E pot latera.
Triangulorum ha fint fpe-
cies ex laterum ratione petite,

Sequuntur aliz ex angulorum

differentiis emergentes.

27 4d



LiBER PrIMus. 1§

27. Ad
hec etiam
trilatera-
__ rum figu-

rarum, re-
€ élangulum

uidem triangulum eft quod
zabet reitum  angulums
ABC. o

28, Amblygonium efd
guod habet obtufum angu-
bum, boc eft, majorem reto.

- F 29. Oxps
Zonium ve-
ro  quod
tres acutos
N Pabet an-

gulos s hoo
¢f?, minores retto. '

£

G

Not. In omni triangulo cujis-

duo quxcunque latera exprefse
B2 no~-



16 Eucrip1s
nominantur, folet reliquum latus
3 Mathematicis , bafis dici, five
illud in fitu Jocum infimum oc-
cupet, five fupremum.

30. Quadri-
laterum autem fi-

Qurarum quadra-
v tum quidem ef?
quod  equilaterum eff &
reitangulum.

_ 31. Altera
partelongior fi-
gura est, que
reftangula qus-
dem, at zquilatera non ef?.
32. Rhom.-
bus autem, que
aquilatera qui-
dem,fedrettan-

~ gulanonest.
3;.Rbom—



Liser Primus. 17

— 33.Rbom-

) A boides ve-
/ ; 70 que ad-
'06’7_'/& y &
lateray & angulos zqualia
inter (¢ habens , neque 2qui-

lateraeft s meque rectangula.

34 Prater

has autem re-

c ligue quadri-

lat & , Trape-

zia appellen-

tur. S
3%. Parallele funt reiie,
que ineodem plane exiften-

tes, & produtt« in infinitum .
ex ulraque parte, in nex-

Iram mutuo incidunt.

Adhocut duz reGtz dicantoy
parallele, non fufficit ut produ-

&z ininfinitum non concurrant,
B3 Sic



18 Fucribpuis

Sicenim duz re&e in tranfver-
fum pofite re aliqua interpofita, &
non fe tangentes , dicerentur pa-
rellelz, quianunquam concurre-
rent. Sed requiritur praterea, ut
fint in eodem plano.

36. Parallelogrammuns
¢f? figuraquadrilatera., cu-
jus bina oppofita latera
Sunt parallela féu equidi-
Slantia. ,

p v gy 37Cum
vero  in
parallelo-
grammo

H K diameter

- - BD. duita
A " C B fueritydue-
gue rete CFHK. Jateribus
parallele  fecantes diame-
Lrum inuno eodemque punéto
G. staut parallelogrammum .
- dyfiri-




Liser PriMus., 19
Jz]iributum fit in gquatuor
parallelogramma ; per que
diameter non travfit [iil.
AG. GE. appellantur com-
Dlementa eorum que circa

diametrum  confiftunt 4t
HF. GE.

*"PoSTULATA.

1. Poftuletur a quovis
puntto A. ad quodvis pun-
Fum B. rectam lineam A B.
ducere.

2. Ef terminatam reltam
AB. in continuumreiia pro-
“ducere inC. ,
3. Et quovis centro, &
intervallo circulum defcri-
bere. . ‘

B4 - Com-
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Communes notiones feu
Axiomata.

1. Que eidem zqualia,
& inter [¢ funt equalia.

2. Et fi equalibus #qua-
lia adfecta fint , tota funt c-
qualia. ' -

3. Et fi ab equalibus
#qualia ablata fint ,que re-
linguuntur funt equalia.

4. Et [i inequalibus «-
gualia adjela fint, tota funt
mequalia.

5. Et fi ab intqualibns
equalia ablatafint , reliqus

Sunt inequalia. o
6. Er que ejufdem dupl;-
- €id, inter f¢ funt equalia.

-4

7. Et



LIBerR PrRiMus., 21

7. Et que efufdem dimi.-
dia, jnter ¢ funt equalia.

8. Que congruunt [ibi
mutuo 5 imter [é zqualia

Sunt.

Id eft, qu collata, ita compo-
nuntur, utpars parti refpondeat ,
& terminus termino , #qualia
funt. Linex autem reGz & -
quales congruunt, uti & anguli.-

9. Ettotum parte majus
o |

10. Et omnes anguli relti
aquales inter fe funt.

11. 87 indyas retasreiia
incidens interiores y ¢ ad
eafdem partes angulos duo-
bus reitis minores faciat s
produilz due ille refie in
infinitum . coincident inter

S



22 EucriDES ‘
Jead eas partes, in quibus
Junt angul duobus rectis mi-
- nores. ‘ .-

Scio principium hoc obfcurum
quibufdam » & a2 Gemino & Pro-
clo rejeGtum 3 numero princi-
piorum : verum non debet res
aliqua 3 notionibus communibus
rejici, quod unus aut alter ci af-
fenfum neget: oporteret enim &
nonum cxpungere, Jam enim
funt aliqui Philofophi adeo fubti-
les ut negent totum fua parte ma-
jus. His & illis fufficiat dicere
Euclidem czterofque omnes,
hazc omnia ex fola terminorum
notione, evidentia cenfuiffe, &
exiftimafle fenfu communi care-
re , qui eanegaret. Ne fcrupulus
remaneat , illud demonfirat Cla-

viusprop. 28,1 1.

-

I2. DHa
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12. Due reite [patinm
non comprebendunt. ©

Id eft ex omni parte conclu-
dunt.

13. Ommne totum eft 2. -
quale omnibus partibus fi-
mul fumptss. -

Plura talia axiomata ei;co%itari
poflunt & ab aliis propofita funt
fed hzc fufficere nullus dubito, ‘

NOTA.

Quicquid Kroponitur vocatur
propofitio , eftque vel problema
vel Theorema. -

-Problema eft propofitio ubi
aliquid proponttur efficiendum &
conclufio (gmper talis eft , quod
erat faciendum.

“Theo-



24 Eucr.Lisex Privus,

Theorema eft propofitio cum
proponitur proprietas vel veritas
de aliqma re demonftranda, &
conclufionis formula. Quod erat
demonftrandum.

Quicquid autem tanquam con-
feGarium aut lucrum ex demon-
- ftratione fequitur Corollarium
appellatur,

Lemma infuper vocatur de-
monftratio premiffe alicujus » ut
quafiti demonttratio evadat bre-
vior ac clarior,

PRO-
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PROPOSITIO I .
c : Super data Proble-
/\ retta termi-™ %
: rata A B. . .
: triangulum e-
quilaterum A
e B C. confli-
tucre. ‘

Praxis. Ex centris A & B. {pa-

tio A B. defcribe 3 duos cir-2 3. |

culos , & ex pun&ofectionis C. Pof
duc breftas CA. CB, Dicob 1.
triangulum A B C. cffe zquila- P
terum,
Probatur. Re&a A C, zqualis

eft cre@z AB.& B C, ¢eidems: ¢ 15.
ergo rete AC. BC. zqualesD'f'
eidem A B. zquales funt dinterd r.

fe. Ergo triangulum AB C. eft Axe

¢ zquilaterum, Quod erat fa- < :f’"
ciendum. '

C PRO~
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.PROPOSITIO II _

Prob. 2.
: : w pundum A.da-

te reite B C.
equalem  re-
édam AF. po-

nere.

;aj!!: ipla AC. fac b triangulum
brr zquilaterum CD A, centro C.
¢ 3. {patio B C. duc © circulum : latus
2# D C. produc ¢ in E. centro D.
pfi. dpatio DE. duc circulum : latus
DA. produc in F. Re&a AF,
zqualis eft ret2 CB.
Prob. Re@zD A.DC. funt
e Bx  ©zquales, Re&z DE. zqualis
¢7 fre®ta DF. gErgoredta AF.
pf. re@z CE. Rurfum,re®2 fCE,
B3 zqualis eft rete CB. b Ergo
-br. AF.ipfi CB. Quicunque autem
A% al'i ponantur cafus, eadem femper

erit conftru@io & demonftratio, .

ut bene notat Clavius ex Proclo.
PRO-

Ad  datum ‘

~

Przui. Jungatur2 AC, Super -
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PROPOSITIO IIL

Datis duabus preb. 3.
reltis inequali-
bus A.¢&r B C.
c s de majori BC.
minori A. a~
qualemreitam B E. detrabere.

I)rax. Ad datum pun&um B.
datz retz A. zqualem
reGam D B. 2 pono. CentroB.2 2.5
fpatio B D. duco b circulum,b 3.
abfciffa B E. eft zqualis ipfi'A.

Prob. ReétaBE. eft < zqua-c< 15.
lis ipfi B D. que ponitur 4 zqua- g%,
lis ipfi A. Ergo abfciffa B E. enf.
@qualis eft ¢ datz A. Quod erat e
faciendum. *

- D

SCHOLTIUM.

Circino hoc ut ¢ pracedens problema
Jeeri poteft fecundum Tacquer ﬂ'ed tunc
ex [ententia Procli nullo pofinlato fatis-
facit. : .

C2 PRO-
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PROPOSITIO 1V,

Theore-
mar.

Si duo triangula A, ¢& D. duo
latera 5 duobus lateribus aqualia
babeant utrumqye utrique hoc eft
AB.ipfiDE. & AC.ipfi D F.
babeantque angulos A, & D. late-
vibus illis contentos , aquales : Es
Bafim B C. bafi EF. equalem ha-
bebunt , & triangulum A B C,
triangulo D EF. equale erit, &
veliqui anguli 5 veliquis angulis
aquales erunt uterque utrigue , hoc
eft angulus B. angulo E. & angu-
lus C. angulo F. zqualis erit, (ub
quibus equalia latera A B. 1pfi
DE. & AC. ipfi DF. fubten-
dumtur,

Prob,
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Lizer Primus, 19

_l)rob. Latus A B, latetri DE. -
& latus AC. ipli DF. & an-
gulus A. angulo D. ponuntur
aqualia: ergo fi fuperponantur,

2 congruent: ergo & bafis BC.2 8.
bafi E F. congruet. Adeoque“l—"
totum triangulum toti triangu-
lo fuper impofito zquale erit.

Q.E.D.

"N O T A

1. Proprietas trianguli in hoc theore-

mate propofita, cum ex terminorsim ex-
plicatione videatur patere, poffet affum
$AMNA COmMUnis Notio.
. 2. Quemadmodum duo latera cuim
angulo inclufo inferant aqualisatem bi-
Sfinm ¢p angulorum; fic ¢ vicsfim di-
cendo , duo latera (o bafes aguales infer-
re angulos equales. oque obava pro-
pofitio tanquam confedtarium bujus ba-
beri poreris. .

C;l-' fROa
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PROPOSITIO V.

Ufofeelia trianguli
A BC.guiad bafim
furkt anguli ABC.
B C  ACB. inter J¢ funt
aquales, & produllis
O F equalibus relis A B,
AC. puainD. &
E. qui fub bafi fint
anguli CB D. B CF. inter f¢ aguales fint. .

Pneparatio. Exlineis AB- A C. pro-

Theor-14

3 duétis, accipio a zqualia BD. CF. |
I. &bducoreétasCD. BF.
Poft. Prob. TriangnlorumBAF.CAD.
unum latusB A, Uni CA. &alterum ‘
Ex F A.alteriD A.czquale eft. Etangulus
Hyp. BAC. utrique eft communis : er;
d 4. 1. d angulus ABF. zqualis eft an %g
ACD.& lus AFB.angulo ADC.
. 8 bafisBF. bafi CD.2qualis. Rurfus
~ intriangulisBCD.CBF. latusCF. Ia-
¢ 3.1, teriBD. eeftxquale, & latusF B. pro-
batum eftzqualeipiD C. & angulus D.

f 4. 1. angulo F. zqualis. fanguliCBD.

B g%‘ inﬁ:%aﬁm ﬁﬁxrtgo uales & angu-

‘liBCD.CBF. zqualc:%zj fi tollantur

- ex =qualibus ABF. A CD. relinquent

g 3. ~angulosadbafimgABC. A CB.zqua-

Ax. les. quod erat demonftrandum. Thales
fertur autor hujus propofitionis

Corollariwm. Omne triangulum x-

quilaterum, eft zquiangulum.

PRO-



\
Liger Primus, 3r

PROEOSITIO VI
A Si trianguls Thew.3.
D ABC. du

anguli ABC.
A CB. equa-

B ¢ lesnter [e fue-

.. nm, & fub
equalibus angulis [ubtenfa latera
A B. AC, equaliainter feerunt. -

Si negas : pars unius BD. 2 fiat2 3.2

zqualis alteri C A. hoc pofi-

to; triangula DB C. ACB.fe

habent juxta quartam ; nam latus

B C. commune, & latera B D.

C A. zqualta, & anguli DB C.

A CB. zquales, Ego & totum

triangulum 2quale erit toti trian-

gulo, hoc eft totum parti: quod

repugnat, b b o
Coroll. Omne triangulum z-***

quiangulam , eft zquilaterum.

C4 PRO-
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PROPOSITIO VII. .

A B AL

Theorq.  Super eadem reita A B. duabus
eifdem reitis AC. BC. «aquales
alie duareite AD.BD. utraque
utrique, hoceft A C. ipfi AD.
& B C.ipli B D. non conflituentur
ad aliud & aliud punétum, puta D,
ad eafdem partesy eofdem terminos
B. & A. habenteés , cum duabus ini-
tio ductis rectis,

Prob. Quia fi poffint duci duz
aliz y ducantur in D. Ergo
a 5.1 triangulum C A D. 2 eft Iofce-
les: ergo anguliACD.ADC,
zquales.,” Rurfus  triangulum

C B D. eft Ifofceles. Ergo an-
Fuh BDC.BCD. fint 2qua-

€s, cum tamen :mgu us C DA.

pars
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pars anguli totalis CD B. pro-
batus fit 2qualis totali angulo
A CD. Idemque fequetur in-
commodum ubicumque ftatuatur
pun&tum verfus eafdem partes,
Nam fi ponatur puntum intra
triangulum in'D. ut in fecunda fi-
gura, dutis AD.BDF.BCE.
& D C, fic dico. Reltz AD.
A C. ponuntur zquales , ergo
"barguli ADC. ACD. funtb 5.
zquales : fimiliter B D. B C. po-
nuntur zquales , ergo anguli infra
bafim ECD. FDC. funt b 2qua-
les, ergo angulus F D C. major
eft angulo AD C. quemadmo-
dum E C D. ‘major eft ipfo
A CD. quod repugnat.

Denique non poteft ftamni
punétum in parte alicujus linez
ex datis, alioquin pars effet zqua-
lis toti, contra g9.ax..

N B. Hec propofitiotantum adbibetuy
ad demonftrandam [ubfequentem oéta-
vain , qua poffet tamhquam confedtarium
quarie affumi o

, PRO-
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PROPOSITIO VIIL

A
A D D&
A x
B ¢ E ¥ D c
Theers.  Si duo triangula A.D. duo la-

tera, AB. A'C. duobus lateribus
DE.DF. equalia habeant , alte-
vum alteri : habeant etiam bafim
B C.bafi EF. equalem: Etangu-
lum A. angulo D. aqualem babe-

" bunt,fub equalibus rectis contentum,

Def.

Prob. Quia fi congruant late-
ra, congruent & anguli : cum
2 angulus non fit aliud quam in-
clinatio duarum linearum. Quod
fi quando fuperponentur non con-
gruant , fed trianguli E F D. apex
D. non cadat in A. fed in G.
ergo tunc duz reGx duabus re&is
zquales , fuper eademre&a B C.
ducentur ad aliud pun&um , con-
traprzcedentem,

PRO-
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PROPOSITIO IX.

Dattim an- Prob.4.
gulum rectili-
neum B A C.
bifariam  fe-
g lare.

Prax. Ex lateribus dati anguli
| BAC. fumo 2re@am AD.a 3. n
& ipfi zqualem A E. Jungo D E.
conflituo b triangulum aquilate-b 1. &
rum D EF. dufta re®a A F. bi- -
fariam dividet angulum A, :

Prob, In trangulis D A F.
EAF. reGz AD. AE. funt
- zquales: A F. communis eft, &
bafis D F. bafi E F. zqualis: .
cergoanguli FAD.FAE. funtc 8 1.
zquales. Ergo angulus B A C.
divifus eft bifariam, Quod facien-
dum erat.

PRO-
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PROPOSITIO X.

A
Prob.s. Datam redam ter-
minatam G H. bifa-
S o1 & riam fecare,
i S
Wi
e
F

Prax. " Supra re®am G H,
trnr 2 conftituo triangulum qui-
laterum G A H. cujus angulum
b o.t. A, divido b bifariam , du@are@a
APF, dividet re@am G H., bifa-

riam. S '
Prob. Triangula GIA. HIA.
fe habent juxta quartam ex, con-
ftru&tione figurz : ergo habent
bafes GI. I H. zquales. Ergo
recta GH. divifa eft bifariam.

Q.E.F.

_PRO-
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.. PROPOSITIO XI.

a A Datareitapis. 6.
- DF. apuntto
Lineadato,
. ad reclos an-
DX gulosy reitam
lineam 1 A. excitare,

Prax. ExlineaDF. 3 pun&o

I fumo * partes hinc indea 3.1
zquales ID. 1E. fuper DE,

b conftituo triangulum zquilate-b 1. r.
rum DAE, 3 punfto A, ad
pundum L re&ta duta erit per-
pendicularis. .

Prob. Latus D 1. ceft zqualec 2=
lateri 1 E. & latus 4 DA, ipfi AE. 57,
& latus A1 commune. ¢ Ergo b
anguli AID. ATE. erunt zqua-° 8.1
les, £ c:Fo redti: ergof A L per- g;"'
pendicularis, QE.F, e

!

‘D PRO-
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PROPOSITIO XIL

Preb. . A Super dat
veitam infinitam
"/ 5| \e, DE.ddato punito
A. qued in ea non
eft, perpendicula-
rem redam lineam
¥ A1, excitare.

yrax. Centro A. duco circu-
" A fum, quifecet re@GamDE. 3
feGtionibus ducore&as D A.EA,
¢ 10.1. 2 divido D E, bifariam in I. du®a
re®a A I erit perpendicularis.
bi.  Prob, Latera AD. AE.bfunt
DY zqualia, ¢ latus D 1, zquale lateri
emff. . 1E. & AL commune: d ergoan-
481 ouli AID. AIE. funt zquales:
er0. cergoredi: ergo AL eft ¢per-
oo, pendicularis. .
Hujus propofitionis antor fer-
tur Oenipides Chius annis ante
Chriftum circiter § 5o.

PRO-
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PROPOSITIO XIIL

Cum rella Tbar 6.

® AB. vel EB.

fupra  retam

CD lﬂlﬁﬂﬂlf’
' 4ngulos facit :

' aut duos rectos
. ABC. ABD. aut duchus reitis
equalesEB C. EBD. facit.

rob. Re@a EB. cum reta
| D C. aut facit utrinque 2qua-
Tes angulos & 2 co equenter a 10,
re@os ; aut non facit : {i non facit, 2%
bexcitetur ex B. perpendicularisb 1r.1.
BA. Quo iz igteur angulo -
ABD. zquales © {ont’ ABE.c 13-
- EBD. Si utrifque addas reGum "
A B C. derunt duore&i ABC d 2
ABD. =zquales tribus an.g
ABC. ABE. EBD. mbus >
etiam anguli EB C, EBD funt
zquales & confequenter hi duo
funt zquales duobus re&xs.

Q.E.D.

B

D . PRO—

-
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PROPOSITIO X1V,

.Tlmr.7. A Si ad ab-
" qtam  reitam

AC. & inea

D b punttum C.dna
reitsDC.CE.,

, non ad eafdem

~ partes dulte » eos qui funt deinceps

angulos ACD. ACE. ducbs

rectis equales fecering 5 in direCtum

erunt intey [ere@le,hoceft D CE,
erit una lineareGta.

R Prob. Sire&@e D C.CE.non
a Per jacent in diwectum, 2 jaceat
2.Pfl- CF. aut alid quzpiam. Ergoan-
brrguliACD. ACF, valent b duos
ccmrareCtos, Ergo cpars ACE. eft
. %9 gzqualis A CE. toti, Nam prius
) ex hypothefi ACD. A CE. va-
lebant duos rectos.

~

PRO-
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PROPOSITIO XV. .

p Sidusredats.s.
" AB. CD. . -
feinvicem [e-
_ cent, angulos
' e ad -« verticem
A ED. CEB. eqsuales inter fe
facient, :
ProB. Nam angulo five AED.
five C E B, addatur angulus '
medius D E B.aerit zqualisduo-as3. 1.
.bus re@tid , pergo anguli CEB.b ;.-
A ED. funt zquales, Idemque#*- - >
fietfiangulo AEC, vel DEB,
~adjiciatur angulus AE D.
Thales Milefius fertur aud
hujus propofitionis. -
Corell. 1. Duz reQ fecantes o
{e miutuo, efficiunt ad punGum
feGionis, quatuor angulos , qua-
tuor re&tis zquales. .
Corall. 2. Omnes anguli circa
~ idem punétum conftituti zquales
funt quatuor rectis. -
- D3 "PRO~
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PROPOSITIO XVI,

. Trianguli
= ABC. uno

€ latere B A.
Eraduﬂo in
cx”t{er-

nys m
EA Igfgm‘ro—
] © libet interno
& oppofir

C. vel B. major eff..

rob. Latus A C. a bifecetur in°F,,

ducatur BG. itaut BF, fit zqua-

lis FG. junge re€tam A G. tunc
triangula AF G. CF B. habent f& jux—
ta4.namlatus b A F. zquale eft hateri
CF. & latus F G. lateri F B. & angu-
Ins A F'G. cangulo CF B. =qualis;,
dergo & angulum G A F.angulo BCF.
zqualem habebunt, ergo angulus tota-
lis E A C. externus major eft interno &
oppofito A CB. Quod filatus A B. bi-
feceturin I.idem fiet, & probabitur an-

_ gulum externum D A B. majorem efle

c15.1.

an{gulo ABC. ErgocumangulusEAC.
cfitzqualisangulo D A'B. eritangulus
E A C. externus, majorquolibetinfer

_no & oppofito nempe angulo C. vel B.

QED

PRO-
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PROPOSITIO XVII

Triangali Th. 1c.
-~ A B C.duo an-
- guli, B C A,
C A B. velalii
quilibet , quo-
cunque modo [umpti 5 duobus rectis
funt minores.

i 'Prob. Produ®to B C. in D.
, Externus angulus ACD.

2 major eft angulo A. vel B, fed a 16.r.
anguli ACD. ACB. bvalentb 13.1.
tantium duos rectos, ergoanguli
B. & C. interni, five C A B.-
B C A. funt minores duobus
re@is. Idem dicam deangulis A.
& B. fi producam latus , B A,

Coroll. 1. In-omni triangulo,
cujus unus angulus fuerit reCtus
vel obtufus, reliqui funt acuti.

Coroll. 2. Omnes anguli trian-
guli zquilateri & trianguli Ifofce-
l1s, anguli fupra bafim %unt acuti.

D4 PRO-
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PROPOSITIO XvIil,

Trianguli

A B C. majus

latws AC, ma-

jorem angulum

¢ABC. fub-
tendit.

. Si negas : Ex majori latere AC.
231y )afac AD. zquale ipfi AB.
b 5. 1. duc retam B D. b erunt anguli

- ABD. ADB. zquales. Eftau- -
ten angulus A D B. hoc eft
ABD. externus & oppofitus an-

¢ 16.1. gulo C, ¢ major. Multoergoma-

* jor eft totalis angulus A B C. an-
gulo C. Majoritem eft angulo A.

' nam fac CE. zquale ipfi CB.

d 5.1 derunt anguli CEB. CB E,
€ 16.1. zquales, © & angulus CE B. hoc
f 9. et EB C.majoranguloA. fergo
angulus A B C. majorangulo A.

Q.E.D.

PRO-
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PROPOSITLO XIX.

A Trianguli Tb. 12,
ABC. majus
latus A C, (ub
majori angulo
B ¢ ABC, fub- *
tenditur,

-Si negas latus A C. efle majus

: latere A B. fint 2qualia: 2er-*5- &

- goanguli B, & C. funt 2zquales, =
contra hypothefin. Si latus A B.

- dicas majus latere A C. b ergobrs.x.
angulus C, major erit angulo B,
contra hypoth., Idem dicam de
latere B C. Ex quibus fic dico la-
tus A C. nec minus eft nec zqua-

. lelateribus AB. CB. ergo majus.
Q.E.D. '
-~ N O T A
" Hacpropofitio eff converfio precedents,
swapropter banc omittendo potuiffet dici :
}i majus latus majorem angulum fubten-
Ait, utigue ¢ major angulns & majori
Intere fubtenditur,
: PRO-
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PROPOSITIO XX

. 13.D Trianguli ABC.
duo latera puta
AB. AC. quomo-
docsmgque [umpta
reliquo B C. funs
majora.

Préb. Produco CA. inD. fic
ut AD. fit zqualeipfi AB.
22 & proinde 2 CD. zqualis ipfis
* CA. AB. duQa re&a DB. fic
dico : Re@z A D. A B. funt
bs.r. zquales b ergo zquales anguli D.
€9 & DBA. ¢Major ergo utroli-
Y bet erit totus angulus D B C.
fedhunc angulum fubtendit [atus
d19.1. CD. hoc eft CA. AB. dergo
. 1re@z CD. hoc eft C A. AB.
- major eft quim laus B C,

. QED. - '

PRO-
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PROPOSI—TIO XXI,

Si fuper’ triangali Th. 14.
A BC./;ﬁo latere ”l{C.
ab extremitatibus Ane
reite BD. DC. nte-
riss conflitute fuerint ,
he conftituta , reliquis
B trianguli duobus lateri-
bue A B. AC minores quidem erunt,
majorem verd angulum continebunt, id
eftangulusD. major eritangulo A.

rob. 1. pars. Produéto BD. inE.
Pintriangulo BAE. duolatera BA.

A E. amajorafunt tertio BE. ergoa 2o.1.
fi addatur commune E C. erunt B A,
" AC. majora quam BE. EC. Eodem
modo in triangule CED. latera CE.
ED. majora fant tertio C D. ergo fi
commune addatur D B.erunt CE.E B,
majoraquani BD. DC. fed AB. AC.
probata funt majora quam BE. E C.
ergo multo majoraquam BD. D C.

rob.2. pars. Angulus BDC. externus
- bmajoreft interno & oppofito DEC.b16. 1.
& hic major angulo A. mnterno & op-
pofito, multo ,erg major angulus BDC.
angulo A.Q.E. D

~

PRO;
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PROPOSITIO XXII,

Preb. 8. _A __ c Ex tribus
J . reitis DF.FG.

G H. gua funt

X aquales tribus

datis redts A,

B. C. triangu-~

» EX K@ A lsm FIG. con-

Jfituere; opor-

tet autem duas quomodocsnque fumptas,

a10. 1. reliqua effe majores : a quoniam ommis

triangsls dmuo” latera ' quomodocunque
[umptareliquo funt majora.

rax, Datis re&is ABC. fume
ipfis ordine zquales DF.FG.
GH. centro F. fpatio F D. duc
circulrm D I. & centro G, fpatio
G H. ducalium HI. 3 pun&o in-
terfe@ionis I, ducantur re@z F I
& GI. & faGtum eft quod pe-
titur.
. Prob. intriangulo FIG. re&Ga
>3+ FI aqualis eft b ipfi DF. hoc
" eft A. & GLipfi GH. hoceft C,
& GF.ipfiB. Q. E.F.
N O T A
Hace conditio in vigefima propofitione
contenta omisti potusffes. )
‘ . PRO-
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PROPOSITIO XXIII.

‘ G Ad datam re- prpp- .
A'__A_‘ Gan A B. ¢ ma9.
c B punitum C, in

. D Hea datum 5 dato
A angulo relilineo -

h ¥ 1 DEF. equalem

angulum redtilinesin G C B, con~

flituere,

Sume in re@is EH. EI duo
puntta utcunque , puta D.
& F. quz reGta D F. junges. '
“Tum 3 fiat triangulum CGB.azz 1
habens lateri zqualia lateribus -
trianguli EDF. fingula {ingu-
lis : hoc faGo triangula fe ia-
bent juxta propofitionem 8. ergo .
anguli E. & C, erunt zquales: .
Haujus propofitionis autor fertur
Oenipes Chius,

E - PRO-
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PROPOSITIO XXxIv.

Sttrugu-

lumABC.

dso late-

Y4 » A B

A C.duo-

bm trian~-

uItDFE

kmnén}a DF. g% C‘ u-aflm duerxt,

B. ipi DF. ipfi DE. angn-

lum 'ue[;o A. majorem 4: slo D. éufm
BC. bafi F E. majorem babebit.

dretam FD.&ad punGum

023 1. in ea datum 2 fiat angulus
FD G. aqualis angulo A, & la-

tus D G. ipfi DE. hoc eft ipfi

b 4.1. AC. fit zquale, > & confequen-
ter bafis B C. bafi FG. jungan-

tur re&z GE. GF. anguli DGE.

,. DEG. © zquales erunt, Ergo

" totus angulus FEG. ma)or quam

D E G. major etiam erit quam

- D GE. & multo major quam
é10.1. FGE. dergore&a .GF, & huic
zquahs BC. ma;or eft quam EF.

QE.D

PRO-
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PROPOSITIO XXV,

D 8i duo 1. 16.
triangula
A B'C,
’ DEF
B C E ® duo late-

ra 5 duobsis lateribus aqualia habue<
rint y alterum alteri hoc eft AB.
ipfi ED. & A C.ipfi DF. bafim
vero B C. bafi EF. majorem ha~
buerint : & angulum A angulo D.
majorem habebunt f(ub aqualibus
rectis contentum,

Prob. Quia fi angulus A. non
A eft majorangulo D. erit vel
2qualis , vel minor : fi zqualis
2 ergobafes BC. EF. erunt Zqua-a 4.1.,
les, quod eft contra hypothefim,
Siminor: cumlatera AB. AC, _
fint zqualiaipfis D E. DF, bafis _
E F. b major eritbafe B C. con-b 24.¢.
tra hypoth. ergo cum nec zqualis -~
vel minor effe potéft erit neceffa-
riomajor Q. E.D,

E 2 PRO-
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PROPOSITIO XXVI,

: b4 A D
® ¥ B C E GF
Thory.  Sidwo triangiia, dsos angwlos, Anobme
angslis aguales habnerint , alterum al-
ters; o wnums latus uni lateri agunle s
. ﬁ'u:dquod adjaces equalibus angules, five
quod uni equalivm angulorsum [ubtendi-
tur , Cp religualatera , reliquis lateribus

aqualia babebuns, alteram alteri, grre-
liquwm angulum reliquo angsilo.

rob. fint in triangulis ABC.DEF.
P li B. & C. mquales angulisE.

an%k.‘ﬁntque primo latera BC.EF.
(quz adjacent angulis xqualibus) 2qua-
ha. SilatusED.noneft zqualeipfiB A:
fit co majus, & fomatur E G. xquale
ipfi BA. tum du&ta FG. Duo latera
triangulorum GEF. ABC. zqualia

funt, & angaliE. & B. zqualescontenti
a 4. 1. fter latera zqualia. :lgrgo anguli C.
& G F E. funtzquales, quod efle non
poteft : nam angulus GFE. eft pars
ipfius DF E. quizqualis ponebaturipfi
.gon ergo D E. major eft quam B A.
Sed neque minor, alias lateri B A. ea-
dem qua prius, applicaretur demon-
‘ ftratio.
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firatio. Ergo mqualis. Ergo triangula
DEF. ABC. fe habent juxta 4. & la-
tera lateribus , & anguli angulis cor- 3
refpondentibus funt zquales.

Sint deinde latera A B. DE. fubten- .
dentia zquales angulos C. & EFD.
- inter £ =qualia, dico latera CB. C A.
ipfis FE. FD. efle zqualia, & angu-
lum A. angulo D. zqualem. Si emim
latus EF fit majus latere BC. fume
re¢tam E G. zqualem ipfi BC. duc
reétam D G. quoniam igitur latera A B.
BC. funtzqualiaipfis DE. EG. & an-
guli B. & E. funt zquales ex hypoth.
eritbangulus C.angulo EG D. ®qualis.b 4.2.
Igitur & angulus E G D.angulo EFD.
crit zqualis, hoc eft cxternus interno
& oppofito ¢ quod eft ablurdum- Non ¢4, o
eft ergo latus EF. majus latere BC. '
“Ted neque minus eft, ut oftendit
eadem demonflratio applicata lateri
- BC. ergoefteizquale ; ergo triangula
"ABC. DEF. fe habent juxta 4. cum
latus AB. ipfi DE. & BC. ipfi EF.
& angulus B. angulo E. {it 2qualis &
confequenter balis A C. bali D Fy

QED. . ]
. Thales milefiuss anutor bujss fortwr.

E 3 PRO-
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P ROPOSIFIO XXVII.

8. B ' - Si in
\ doias redas
A_\¢ B AB.CD.

K

Yre84 EF,
1Y -HE D ‘ incidés an-

‘ gulos  al-
" terns A G H. DHG. «qua-

lesinter [ fecerit: parallele erume

inter [e vedts.
Prob. Si non funt parallela
i 3 a coibunt tandem puta in 1,

& fiet triangulum GIH, cujus
angulus externus A G H. erit
b 16.1.b major interno & oppofito

GHD. cui tamen ex hypothefi -

erat zqualis. Similiter demon-
ftrabitur , fi dicantur concurrere
in K. Eigo non concurrunt.

Ergo funt parallelz Q. E. D.

"~ PRO-
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PROPOSITIO XXVIII
Si in duasp, 19.
\ rellas AB. CD.
8 B_ yefla EF. inci-

) \ dens 5 externwm

anguinm A G E.

. €. H\ 2 interne ¢ oppe-

P fito @ ad eafilem

‘ tes GH C.

agnalem fecerit 3 ant internos ¢ eafdem partes

A GH. GHC. duobus relis aquaics fecerit :
parallele-ernnt iner ftrecia. ‘

“yyrob. 1.pars. Angulo A G E-azqua- 2 15.1.
lis eft angulus BGH. angulus CHG.
‘®qualis ponitur angulo A G E.
bergoalterni BG H. G HC. funt zqua- b r..4x,
les, cergo reéx A B. CD. funt parallele. ¢ 25, y,
Prob. 2. Angulus EG A. cum angulo
A G F. d valet duos re€tos, angulid 13.1.
AGH. GHC. ponuntur zquales dyobus
reétisie ergo fubducto communiangulo ¢ 3..2x,
AGH. remanebunt anguliEGA. GHC.
a;cﬁualcs. Ergoreétz AB. CD. funt pa.
rallelz per priorem partem hujus.
Ex fecunda parte hujus propafitionis,
! conftat fufficienter de veritate undecimi
Axiomatis: nimirum i contrario.
N O T A

Hazrres proprietates 27. ac 2.8. prfa—
. [itione propofita unica contineri potuifjent

wti fequens 29, quaque eatenus pev mo-
dawm cm'v'erﬁgm Aemonfirata videtsr.

- E 4. P R O" Ve

E
A-
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‘PROPOSITIO XXIX.

Th. 0. B In paral-

. lelas rectas

A s ‘ AB. CD.

: 4 p redta EF,

c H \i‘ incidens : &

- alternos an-

gulos B G H, GHC. «quales

_ inter fe facit : & externum EG B,

interno & oppofite & ad eafdem

partes EHD. equalem: & in-

ternos ad eafdem partes A GH.
CH G, duobsus reitis aquales.

‘ rcb, 1. pars. AnguliD HG,
a13.1. § GHC. 2 valent duos retos :
bag anguli item D HG. B G H.
c ’3 " b valent duos reGos ©ergo fub-
«x.  dutto communi angulo DHG.

anguliB G H. GH C. alterni re-
manebunt zquales.”

Prob. 2. Anguli E GB.

d 13.1. B G H, valent d duos reQos s an-

gdi BGH, GHD; valent

T ¢ duos
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¢ duos reGos, ergo fubdutto com= ¢ 18.1.
muni B G H. remanebunt angufi
EGB. EHD. zquales.

Prob. 3. Re&z AB. CD.
ponuntur parallele f ergo ne-f 35.
que verfus A, neque verfus B, Def.
concurrunt, ergo tamverfus A.
quam verfus B. anguli interniad
eafdem partes funt 2quales duo-

-bus re@1s , & fi enim ex aliquag 11,
parte effent minores , €x eacon~“**
currerent. . :

Coroll. Omne parallelogram-
mum , habens unum'.angulum
reCtum, eft parallelogrammum
reQangulum,

PRO-
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" FROPOSITIO XXX.

Th, 21. A Gx\ 3 Que ei-
\ dem  reils

E__X E—EF. paral-

< }c ) lele A ;B.

CD. ¢in-

ter fe funt

» par‘;llela. "

o Prob. In has tres re@asin eo=

dem plano pofitas fi cadat

_ reGa GK. angulus AIL.2qua-

a29. 1. lis eritangulo ILF, 2 quia funt

-~ alterni 3 & angulus externus

ILF. angulo LK D. interno&

b1 oppofito: b ergo anguli AIL.

c"‘;;.x L K D. funt zquales = © ergo
" re&tz AB. CD. funt parallelz

Q.E. D. :

_PRO-
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PROPOSITIO XXXI.

£ A dato Preble-
_'_lg______li_ puncke "~ G, ™41

e _ \ date 1edle
H D CD. pa-
°c . \ p  rallelamre-

&am lineam A B. ducere,

Fx G. in datam C D. duc
reftam G H. utcunque, &
angulo'G H D. 2 contftituatura 23.1.-
zqualis ad G. nempe angulus - -
HGA. b erit re&a A B, ipfib2s.1.
C D. parallela , quia anguli al-

. terni AGH. DHG. funt zqua-~
JesQE.F.

PRO-
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PROPOSITIO XXXIIL =~
Trianguli ™

“Th. 21, A n ¢
. . ABC. uno
‘ ./\/ ~ latere B C.
. producte in

B ¢ % E, externus
angulus A CE. duobusinternis &
oppofitis ABC. B.A C. equalis
eft: ¢r trianguli, tres interni an-
guli A, B.C. duobw reilis equales

funt.

ajn Prob. 1. pars. 2 Ducaturex C,
reta C D. parallela retz
AB. tunc quiare@a A C, cadit
in parallelas A B. CD. angulus
b 29.1. A, 2qualis eft balterno A é D.
Et quia B C. cadit in eafdem, pa-
rallelas angulus E C D. externus
c29.1. € 2qualis eft interno B. Totalis
. ergo ACE. zqualis eft duobus
" imternis & oppofitis- A. & B.

Q.E. D. |
Prob. 2. Angulus A CB.
413. 1. cum externo A CE. d valet duos
~ re&os,
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reGos, fedangulus ACE. ¢2-¢ 3,1,
qualis eft angulis A, & B. ergo
angulus C. cumangulis A, & B, ,
valent duos reos, ergottes am-

guli , &c. Hujus pro‘goﬁtionis :
autor fertur Pythagor® Samius
circaannum ante Chnift. 650.".

Coroll. 1. Omnes tres anguli
vius trianguli , funt zquales tri-
bus cujufcunque alterius trianguli
fimul fhmptis; & quando duofunt
zquales duobus , erit & feliquus
reliquo zqualis,

Coroll. 2. In triangulo Iofcele
re@angulo, anguli ad bafim funt
femire&i. R

Coroll. 3." Angulus’ trianguli
zquilaceri eft una tertia duorum
reCtorum, vel duz tertiz unius
reCti. S ]

Sch. Omnis figura reilinea
diftribuitur in tot triangula, quot
ipfa continet latera, demptis :iluo-
bus, & anguli triangulorum, con-
{tituunt angulos figurz,

' _ F'  PRO-
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PROPOSITIO XXXIIIL

Thag. B Relte AC.

- B D. que2qua-

les & parallelas

AB. CD. 4

eafdem partes con-

pmgum & ipfe ¢quales & pa-
vallele funt.

; Proh Duc re&tam D A, qua
329.1.°§ " datas AB. CD. jungat 2 tunc
anguli alterni D AB. AD C.
_ erunt &quales : latus A B. poni-
tur zquale lateri C D. latus A D;
eft commune “ergo bafes A C,
b4 x. DB, funt zquales, b Ergo an-
Fuh CAD. AD B. funt zqua-
es; ¢ ergo reGze AC. DB
funt parallel.

€21

- PRO-
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PROPOSITIO XXXIV.
Parallelogram- 16, 14.

A —3B .
morum [patiornm
que ex adverfo &
latera AB, CD.

© D AC BD. ¢
anguli A.¢ D.B. & C. equalia
Junt inter fe, ¢ dixmeter AD.
illa bifaviam fecat, .

Prob. Rettz AB. CD. po-

-~ nuntur parallelz, ?ergoan-, .o,
gulus BAD.angulo CDA. &
angulus CA D. angulo ADB.
funt zquales , cum fint alterni.
Ergo triangula ABD, ACD.
habent duos angulos zquales al-
terum alteri, & ipfis commune
latus AD. adjacet; bergo& re- b 461,
liquianguli B. & C., funt zquales, -

& reliqua latera, A B. ipfi CD.

& BD. ipli A C. erunt 2qualip,

cum zqualibus angulis , nempe
alternis opponantur. Ergotrian- ¢ 4. .
gula ABD. ACD. zqualiain~

ter fefunt, Q.E.D.

- F2 - PRO-
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.PROPOSITIO XXXV.

. 39. X B AFE®B Paralle-
: i / logramma

&‘ AD.FD.

: Do eCa® [uper ea-

A

dem  bafi

CD. &

5 in iifdem

. parallelis AB. CD. conflitusa,

wmter [e funt aqualia,
duibus modis poteft contin-
Igere, {i, w vides , in 1. figura,
" ficdico. Re@z AE. EB, fum
ar.Ax. 3 zquales , quia funt b zquales
b3+t retz CD. Refz AC. ED,
funt zquales : angulus CAE.
¢ 29.1. ¢ zqualis eft angulo D E B. ergo
8.4 1. trianguhlm CAE, ¢ azquale eft
£2.4x ttiangulo DE B. £ addito ergo
¢ommuni F CD., fient parallelo-
gramm AECD. CEBD.
2qualia, .
A Simtin2. ReQz AE. FB.
- 83 funt 2quales ut grius: g dempta
* igitur communi F E, erunt 2qua-
- les

- -
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les AF.EB. Re@z AC.ED.
funt b zquales: anguli A. & E.b 341
funt i quales, ! ergo triangulai 29.1.
FAC. BED. funt 2qualia, addito’ * 1~
€rgo comumuni trape?nq EFCD. .
parallelogramma A E C D.

- ¥ B CD. erunt ™ zqualia, m 2
* Siutin 32,idem repeto. Re&e¢ "
AE, FB.{unt " zquales ipfi CD, n 34.r.
oergo & inter fe: ergoreta AF. o
P zqualis eft reGtz ]%B. -Re&a sy,
A C.ED.funt 9zquales, anguli A».
item E. & A. funt * zquales: er-33+]
§o triangula ACF. EDB. funt

zqualia: Ergofiabutroquetol-T4. x:

las triangulum E G F. relinques

zqualia trapezia ACG E. &

F GDB. quibus fi addas com-

mune triangulum C G D. facies

paraltelogramma AD. DF, z-
qualia, Q.E.D. ‘

: SCHOLIUM.

Hinc omnium parallelogrammorum
Aimenfio , cum aqualia fint parallelo-
grammo reiangslo , cjss Area provenit
ex.mmitiplicatione laterum , patebit.

F3 PRO-

r29.5. -
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PROPOSITIO XXXVI.

7h. 16‘ . I » . P‘fﬂl"
lelogram-
ma AE.
» HD. fu-

. per equa-
Bibus bafibws CE. ¥D. & iniifdens -
parallelis AB. CD.conflituta, in-
ter fe fums aqualia, .

Prob. ConneQantiir paralle-
logramma re&tis CH. EB.
2 34.1. 3 quz erunt zquales & parallele.
Hoc pofito, ﬂaralldogrammum
b 351 AE. zquale cltipfi® CB. & pa-
rallelogrammum CB. iph ® HD,
€L < ergo parallelogramma A E.
% HD.fmt zqulia. QE.D.

PRO=
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PROPOSITIO XXXVII,

R x__ 3  Triangulath. 27,
"ACD.FCD. :
fuper  eadem :

. bafi CD. &

C D

A in iifdem pa-
rallelis AB. CD. conflituta, funt
inter (e equalia. o

Prob. aPer D.ducas D E. pa-a 3r.1.
rallelam re&2 C A. & D B.

ipfi CF. parallelogramma A D.

EB. b erunt equalia: © fed ed-b 35.1.
tur dimidia funt triangula ACD, © 3 ™
FCD. dergo ipfa triangulad 7
A CD. FCD. funt zqualia,”™
QED. - :

F4 PRO-
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PROPOSITIO XXXVIH.

A Q__¥X

B ) E — D
th18.  Triangula ACE.BED. fuper
equalibus bafibs CE. FD. & in
iifdem parallelis AB. CD. equa-
lia fust inter [e.

ajrI Prob 2 Ducatur E G. paralle-
laipi AC.& FH.ipli BD.
b 36.1. b erunt parallelogramma C G.
¢3+1 HD. 2qualia, <Horum dimidia
funt triangula A CE. B F D.
d7. 8 Ergo funt inter fe zqualia,
) QEQ Do : . -

! - ; ) rR o"
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PROPOSITIO XXXIX.

 ZEqualiatrian-rh. 29.
gula A B C.
D B C. fuper
eadem bafi BC.,

‘ & ad eafdem
partes conflituta s in difdem funs pa-
rallelis. Hoc eft AD. eﬁ paral-
lelaB C.

rob, Si asﬁt a AE.ipfie srn
"B C. paral ela cui reéta B D.
produta occurrat in E. Du&a
ergoreéta CE. b triangula ABC. b 37. 1
EB C. enmntzqualia, parstoti, ,
quod fieri nequit : nam. triangu-
lunm D B C, xquale’ triangulo
A B C. zquale quoque foret
lo EB C. per 1. ax.
fi dicas AF. & BC, effe
) parallelas » eadem repetetur de-
monftratio , & fequetur totum &
partem efle aequaha

PRO-
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FROPOSITIO XL.

- G dalia
‘4 nﬁz ula

o A Iig C.
. A D EF.
c [uper  a-
qualibws bafibus BC. EF. & ad
eafdem partes conflituta , iniifdem

funt parallelis AD. BF.

Prob.' Sinegas AD.ipfi BF.
. effe parallelam , fit AG, cui

- occurrat E D, produta in G, -
¢ 38.1. Tunc ducta G F. erunt 2 ttiangu-
- I GEF, ABC.zqumnlia: pone-
bantar autem zqualia triangala
ABC. DEF. ergototum GEF.
& pars DEF. eidem triangulo
A B C. zqule, berunt zqualia.
Quod fiert nequit. -

b1
Ax.

PRO-
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PROPOSITIO XLI.

+

A b ¥ Sipafalle—n.,x.7 '

logrammum

AECWD.

‘ . communem

C D . cum trian-

gulo ¥ CD.bafim CD. babuerit,
& in iifdem parallels AF. CD, -
Suerit: parallelogrammum evit du- :
plum trianguli. T

rob, Ducatur diameter A D,
Triangula FCD. ACD.
a funt zqualia ; Parallelogram-2 37-1.
mum C E. b eft duplum trianguli b 34.1.
A CD. cergo & trianguli FCD. < 6.
Q.E.D. A

SCHOLIUM

Cum jam per 35. omnium parallelo-
Lrammorum aves obtinetur,esiam trian~
gulorum , qua eorundem dimidia funt s
non latebis. ‘

""PRO-
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PROPOSITIO XLII

Prolie- A G 3r Datotrian-
ma i1, o/ N\ gule ABC.
equale  pa-
tallelogram-
mam G C.
conflituere
] E c indate redi-
kineo ang. D.

ati triangeli AB C. Bafim

ato. 1. B C. divide 2 bifariam in E.

b 3x.t.du&aquc E A. ‘b agatur per A,

: reGa AH. parallela1pfi B C. Ad

¢23. 1. punCtum E. < faGtoangulo GEC,

ipfi D. -zquali; educatur ex C,

d 311 pecta CH. lpﬁ EG. d pa:allela

digo fallom,. : ¢

" Prob. Triangula ABE. AEC,

¢ 38. 1. funt © zqualia: triangulum AEC,

- eft dimidium trianguli, AB C,

far1 & f dimidium parallelogrammi

B C. fuper eadem bafi E C. con-

fitati: ergo triangulum AB C.

.86 eft 8 zquale parallelogrammo

“* G C. habens ex conftru&ione

angulum GE C. zqualem dato
angulo D. Q Ec Pt .

PRO-
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PROPOSITIO XLIII.

A_F ; Omnis Th. 32.
parallelo-
grammi ,
Y= K compleme-
D E c !4 eorum
que circa

diametrum funt parallelogrammo-
rum; inter fe funt equalia.

In_hac figura, parallelogramma
circa diametrum funt , FK.
HE. complementa vero eérum,
parallelogramma A G, G C. hzc
complementa dico effe zqualia.

Prob, TriangulaBAD. BCD.
funt 3 2qualia. Itemquetriangu-a 34.1.
1aBKG. BFG. & GED.GHD. ‘
Ergo fi ab zqualibus triangulis
B AD. BCD. tollas zqualia,
nempe BKG. ipli BFG, &
GHD. ipfi GED. comple-
menta G A. G C, que remanent,
erunt zqualia. Q. E.D.

G PRO-



| 74 ErLem Bucriprs

PROPOSITIO XLIV.
A_G H X
. D
%
. B
L N M

Pl Addatam re@am F. dato trian-
" gulo A B C. equale parallelogram- -
mum CM. applicare in dato an-
gulo relilineo D,

Con{’citue triangulo ABC.
2421 2 zquale parallelogrammum
C G. habens angulum GE C.
zqualem angulo dato D. tum
produc B C. in K. fic ut CK.
b3 1. fit bequalisdatz F. per K. agatur
« 31.1. ¢ K1, parallela ipfi C H. occur-
rens G H. produ&z in I. De-
. inde ex I. ducatur per C. diame-
ter IC, occurrens reGtz GE.
produ@=zin L. & per L. ducatur

LM, parallela ipfi EX, fecans IK. '

pro-
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produtam in M. producatur-
que HC. in N. dico parallelo-
grammum CM. effe quod peti-
tur.
Prob. Complementa G C.
CM. funt 4 zqualia, parallelo- d 44.1.
grammum G C. eft ¢ zqualec £«
- triangulo ABC. ergo & comple- conff.
‘mentum CM.habet autem lineam

CK. zqualem datz F. & angu-

lum C N M. zqualem angulo

H CK. qui f zqualis eft angulof, 8.1,
- GEC. qui ponitur zqualis dato ?r#-
angulo D, ergo parallelogram-
mum CM. zquale eft triangulo-
A B C. & habet lineam C K.
zqualem datz F. & angulum
SNM. zqualem dato D.' Q.

. F.

Ga PRO-
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PROPOSITIO XLV,

A

‘C > H_IX D

Proble- Dgto reilineo A D. aquale pa-
% yallelogrammum ED. conflituere,
in dato retilineo angulo F.

ivide reilineum in triangula,
a44.1, Dfac parallelogrammum a E L
zquale triangulo BCD. in an-
gulo H.zqualiipfi F. & fupralatus G 1.
parallelogrammum G D. zquale trian-
gulo A BC. habensin L. angulum GID.
zqualem ipfi H. & fa¢tum eft quod pe-
titur. :

Prob. Parallelogrammum E 1. zqua-
bEr jecih trian%llogBmC D. inan, lg H.
confl. =quali dato F. rurfus parallelogram-
mum GD. zcl;uatur triangulo ABC.
etiam in an%u o dato, ergo parallelo-
ammum E D. quod zquale eft parti~
us fimul fumptis, quatur re&tilineo

ABCD. indatoanguio Q.E.F.

PR O-



LiserR Primus. 77

PROPOSITIO XLVI.

C D

Datd relti A 'B.\Pro&lc-
quadraum ABDC, ™'+
defcribere. ‘

Fx A, & B. 2 erige perpendi-a rr.1.
«ulares C A. D B. zquales
ipfi A B. jungaturquerecta CD.
& faGum eft quod petitur. .

Prob. b Anguli A, & B. funtb Ex
re&i: ergoreGz A C. BD. funt %

c28. 1.

¢ parallel, Utraqued eft zqualis d £x
ipfi AB. ergo & interfe: ©ergo &%
& AB. & CD. parallelz, funt prep.
xquales: ergoAC. CD. DB,

funt zquales, & figuraeft paral-
lelogramma: cumque anguli A.

& B. fint reti, ferunt etiam op- f 34.1.
pofii C. & D. re&i. Ergo
ABDC.eft quadratum. Q. E. F.

G 3 PR O-
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PROPOSITIO XLVIIL

. N >
7533 Inrelangulotriangulo B A C,
gquadratuia BD. quod 4 latere BC.,
“rectum angulum B A C. fubten-
dente defcribitur 5 aquale eft qua-
dratis BG. G H. qua 4 lateribus
B A. AC, reitum angulum BAC,
continentibus , defcribuntur,

Prob. Ex pun&o A. ‘duc
azrr. & 3re®am A L. parallelam ipfi
BE. & jungereftas, AD. B1.
Triangula ACD. ICB. fe ha-

bent juxta 4.nam latera CD.CA.

funt
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funt zqualia ipfis CB. C L. & an-
guli contenti ICB. ACD. zqua-~
les: cun anguli ICA. BCD,
fint b re@ti & angulus A CB.b so.
communis: ergo triangula ACD. D
BCI. funt zqualia. " Sed triangu-~
lum ACD. eft < dimidium paral- ¢ 41. 1.
lelogrammi L C. cum fint fupra
ea::gcm balim CD. & inter caf~
dem parallelas AL. CD. & trian-
gulum I CB. dimidium eft qua-

. drati CH. ob eandem caufam. -
4 Ergo quadratum €CH. eft 2qua-d 6.
le parallelogrammo L C. cum A
eorum dimidia {int 2qualia.

- Jam ducantur retz AE.FC,
Triangula FB C. ARE. funt 2-
qualia, cum fe habeant juxta 4. &
triangulum A B E. eft dimidium
paral%elogrammi B L. ficut trian-
gulum F B C. dimidium quadrati
B G, ergo quadratum B G, eft 2-
quale parallelogrammo B L. To-
tum ergo quadratum BD. zquale
eft quadratis BG. CH. Q. E.D.

G4 SCHO-
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SCHOLIUM.

Nobiliffimum hoc Pythagore inven-
tum prater infinitas utilitates , quas per
univer(am Mathefin [pergere nemo infi-
cias tbit., Methodum ncbis tradit.

1. Ex datis Auobss quibufcungue la-
teribsus intriangslo refangulo religuum
latsusinvenire. Nimirum [t AB. 6.par-
tium A C. 8.erit BC. 10. nam ¢ qua-
dratum A B. 36. addatur ad quadratum
AC. 64. funma erit 100. ex quo ex—
tradaradix erit 10. ipfum latus quafi-
tum B C. ' .

Vel i BC. fit10. AB.6. erit AC. 8.
Zuom'am fi & quadrato BC 100. fubtra-

atur quadratum A B. 36. relinguitur
64. cujses radix eft latsus quafitum A C.

2. Additionem ¢ [ubtraitionem qua-
dratorum, que dt{erentiam inter data-
Yum linearum quadrata oftendit.

3. Cum ex tribus reitis lineis 3.4. 5.
partium vel ex equo per alios numeros
multiplicatis,non nifs triangulum rean-
gulum confliui poteft ( guod occafionem
Pythagore de hocinvento dediffe plurimi
contenduns } in ipfis campis [emper pote-
vimus funmsculo conficiens “jam dictum.
triangulum pythagoricum , angulum re-
um determinare.

PRO-
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PROPOSITIOXLVIIIL

Si quadratum guod Th, :

2 qu’}. m0 latg'um *
triangnli CAB.dsferi-

. bitur, aquale fiz iic
que i religuis duobus
trianguli ~ lateribus
= AB. AC. deferibuntur
guadratis :  angulus

C A B. contentus fub reliquis Auobus
triangulilateribus AB. A C.velfui efp.

Prob. 2 Ducatur ex A.ipfi AB.a 1.1
Jperpendicularis AD.ipfi AC.
aqualis, jungaturqsrecta DB, hoc
pofitofic dico. Angulus D AB.
breQus eft, “ergo quadratum re@e b Ex
D B. zquale cft quadratis reQa- :":f: .
rum AB. AD.vel AC. Sed qua-
dratum ipfius C B. ex hypoth, 2-
quale eft quadratis earundem CA.
AB.dergoretz CB.B D. funtdr.
zquales. Ergo triangula C A B, “**
ADB, habent tria latera zqualia,

© & angulos qui 2qualibus lateri- ¢ 8. =
bus refgondent zquales. Ergofi
angulus D A B. reQus cft, erit
etiam re@ns C A B. cum latera

DB. B C.fint zqualia. Q. E. D.
SCHO-

. D
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SCHOLIUM

uamquam omnes propofitiones in
lié;%']iud:quk fuam per tpfrzi";zerfam Ma-
thefin obtineant Ufum , nibilominus ob
[requentiorem allegationem , quafiam
effe feligendns nullus dubito , quarum
catalogum , ut bic, poft omnes fequentes,
apponam libros.

Libri primi Infigniores propofitiones.
4.5.6.13.15.26.29.31.32.36.37. 38.
A1.47. quibus & nonnsliss annumer antsr
18. 19. 20. L

Problemata porro paffim per totum
librum primum difper/a, ad exercitium
regula ac circini mimime negligenda funt;
cum in fublequentibus confiruétionnm
facilitatom pareant.

) EVCLI-
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EVCLIDIS
ELEMENTUM I1
‘ DEFINITIONES

1,

c D Parallelogrz-
wmum rectan-
guli ABCD,
continers dici-

AT B Jub dua-

busreiis AB.
B D. que redum angulum A B D.
comprehendunt. ,
uemadmodum in circulo
Q cognita diametro, tota ejus
~area cognofcitur, fic ex-
preflis duabus lineis quz angulum

retum continent in parallelo-
grammo reGangulo, ftatim tota -

cjus quantitas intelligitur , nimi-
tum latitudo & longitudo. -

Obferva 1. Illud parallelo-

grammum dici re@angulum quod
' unuwn




a129.I.
b 34.1.

84 Erem Eucriprs

unum habet angulum re¢tum. Si
enim unus eft rectus 2 b erunt &
reliqui recti. :

Obferva 2. In fequentibus
nomine rectanguli , Euclidem
femper intelligere parallelogram-
mum reCtangulum , licet vis no-
minis id non exigat,

3. Geometras omne paralle-
logrammum exprimere duas tan-
tum nominando literas , que per
diametrum opponuntur, Ut ap-
pofitum parallelogrammum ap-
pellant. AD. '
~ 4. Cognitis lateribus retan-
guli, inveniri ejus aream ex mul-
tiplicatione numeri unius lateris
in numerum alterius lateris circa
eundem angulum. Similiterque

* cognita area rc&anguli & uno la-

terum ,- inveniri alterum latus fi
dividatur numerus arez per nu-
merum lateris dati, quotiens enim
erit latus quefitum,

I
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11
A F Omnis ps-
vallelogyami
fbatii unum-
quodlibet eo-
TUM qUa Cir-
ca diametrii
E D illim funt,
parallelogra-
morum o cum duobus complementi o
gnomon yocetur. -

In parallelogrammo A D. pa-
rallelogrammum G E. cum
duobus complementis GE. EH.
vocetur yewir , quod Latiné nor-
mam fonat , ejus enim fpeciem
nobis exhibet, '

H PRO-
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8 Erem Eucripis

PROPOSITIO I.

C. P D  Si fuerint
duerete G.
& AB. fece-
turgue alte-
_ : ra_ipfarum
A B.1n quot-
A E . B cungfegmé-
G : t4 AE. EB.-
relangulum
CB. comprebenfum fub duabus rectis AC.
infeddd hoceft G. & A B. fedi, aquale
eff recdangulis CE. F B. que fubinfedd
CA. ¢ quolibet fegmentorum A E.EB.
comprebenduntsr.
rob. Ex punétis A. & B. erige 2 per-
Ppcndicu ares AC. BD. zquales datze
G. & ducaturre€ta CD. ficque fiat
ex linets C A. hoceft G. & A B. reétan-
gulum CB. Rectam A B. utcunque di-
videin E. & fiat d E F. paralicla & zqua-
lis#hfi A C. erunt CE. F B. re&tangula.
Nam angulus F EB. rectus eft e quia
%qualisipfi A. & confcci;lentcr freliqui
angulirec;, & latera g lateribus oppofi-
tisequalia. Hxzcautem duo re€tangula
CF.BF.fimul fampta funt zqualia to-
tali B C. hoc eft partes toti. Q.E.D.
Idem patet in numeris, puta 6. & 2.
divide 6. in 2. & 4. dico 12. numerum
grodu&um ex 6.in 2.equalem efle duo-
us numeris 4. & 8. qui fiunt ex muli-
plicatione duorum in duo,& inquatuor.
PRO-
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PROPOSITIO IT.

B G » Si reita linea h. 2.
AB. feda fitut-
cunque puta in
C.& D. Reflan-
gula EC. GD,
HB. compreben-
[a [ub tota AE.
_hocbzﬂ: }\ B. &
A\ C D uolibes fegmen-
! B gorum AC.CD.
BD.«qualia funt, quadyato AF.quoed & -
tota AB. fir. . '

ex C. & D. erigantur b CG.DH.b 31.1.
parallele & xquales ipfi AE. hoc& 3.1,
: f;Oﬁto’ erit reGtangulumE C. compre-
enfum fub tota AE. c hoceftAB. & ¢ 30,
fegmento A C. & codem modo rectan. Def.
gula GD: HB. fub tota & utrolibet
fegmentorum. Cum ergo retangula
EC. GD. HB. fint partes omnes fio
toti quadrato AF. zquales, patet rectan-
- gula comprehergy'ub AE. hoceft A B.
& fegmentis A C'CD.DB. zqualiaefle
quadrato linee AB. Q E.D. :
Int numeris divide 10.in 7. & 3. dico
70. & 30. qui producuntur ex multipli-
catione 10. in 7. & in 3. zqualia effe
100. quadrato aumeri 10. S

Prob. Ex AB.fiat a quadratum EB.a 46.1.

H:2 "PRO-
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PROPOSITIO I111.
c F D

A E B

3.  Sireitalinea AB. felta fit ut-
~ cungsie in E.  Redtangulum C B.
Jubtota AB. & uno fegmentorum
A C. hoc eft AE. comprehenfum,
aquale eft vectangulo ¥ B, qued fub
fegmentis BE. FE. hoceft B A,
comprehenditur 5 & quod 4 pradicto
fegmento A E. deferibitur quadra~

to CE.

Prob. Datam AB. feco utcun-
quein E.ex pun&is A.E. B,
a 11 1. erigo 2 perpendiculares AC.EF,
. b3ur B D, parallelas b inter fe & zqua-
3T Jes fegmento A E. tum duco
re€tam 3 pun@o C. ad D. qua

¢ 33.1.erit parallela ¢ ipfi A B, Hoc po-

' fito fic dico, A C, eft zqualis
: d jpfi
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dipfi AE.ergo retangulum AD. d Zx
eft comprehenfum fub tota A B, "/
~ & uno fegmentorum A C, hoceft
AE. Rurfus FE, eft 4 2qualis
ipfi E A, ergoreGangulum FB.
eft comprehenfum fub fegmento
BE.EF.hoceft AE. Denique
parallelogrammum A F. quadra-
tum eft cum A C. EF. fint
perpendiculares & zquales ipft’
AE, Ergo cum reGangulum
AD. zquale fitquadrato AF. &
reCtangulo F B. patet reCtangu-
lum fub tota, AB. & fegmento
AE.zqualeefle re&angu%o com-
prehenfo fub fegmentis AE. E B.
& quadrato pradii fegmenti
AE. QE.D. ’
In numeris divide 10. in 7. &
3. numerus 70, prodoctus ex 10,
in 7. zqualis eft numero 21, qui
ex 7. in 3. producitur ; una cuin
49. quadrato prioris paris 7.

Hjz  PRO-
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FPROPOSITIO IV.

Th.4. Si redtalinea
+ D F_E A% feds fit
utcunque,inC.
quadratumAE.

#od atoti AB.
efcribitur , &-

K qteale erit qup-,

ratss HF. CK.

L e & fegmentis
- A C B ?\c. CB. deferi-

Buntur ,» ¢ ei
redangulo quod bis fub fegmentss A C.
C B. comprehenditur nempe rectangulis
AG.GE

a 46.1. rob. Superdatam A B, fiat a qua-
‘ Pdmtum A E. duc diametrum D B.
“ ex C.fiat CF.parallela b re€a BE.
fecans diametrum in G. per quod age
HK. paralle]lam b ipfi A B. hoc pofito
ficdico. Trianguli ABD. latera AD.
AB. funt xzqualia. ergoanguliA DB.
ABD. funt dzquales, ergo ¢ femireéti,
' cum angulus A. fit re€us. Idemque
f 29.1. dicendum de triangulo. ED B. Rurfirs
angulus DF G. reCtus f eft , angulus
. FDG.oftenfus eft femire€tus, ergo an-
g 32.1. gulus F G D. etiam g femire&tus efl,
h 6. 1. ergo lateta DF. F G. funt h ®qualia:
3 34.1. fed ipfisetiam funt xqualia i latera op-
1 3c. ~polfita DH. HG. ergo parallelogram-
by, mumF H. quadratum | eft, Eadem d{:
. cau

b 311,

dgs. 1.

€ 32.1

|
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caufa quadratum erit C K. ergo HF.
CK. quadrata funt {egmentorum A C.
CB. cum latus H G. fitzquale, ipi A C.
Similiter re¢tangula A G. GE. conti-
nentur fub fegmentis AC. CB. quia
CG.GK. funt equales ipfi CB.cum CK.
fit quadratum : ficetiam G F. eft zqua-
lisreétz HG. ob quadratum HF. hoc
eft reéte A C. Igitur cum quadratum
AE. fit zquale quadratis HF.CK. &
re¢tangulis AG. G E verumeft quadra- °
tum A E. fuper datam A B. zquale efle
quadratis fegmentorum AC. CB. &
reGtangulo comprehenfo fub iifdem
fegmentis, bisfumpto. Q.E.D.

Si dividatur 6. in 4. & 2.quadratum
6. hoc eft 36. zquale cit quadratis par-
tium 4. & 2. hoceft 16 & 4.unacum
reCtangulo bis fumpto ex numero 4.in
2. quod profert 8. '

Coroll. 1. Hinc manifeftum paralle-
l(;Framma circa diametrum quadrati
efle quadrata.

Corolj- 2. Diametrum quadrati divi-
dere cjus angulos bifariam.

Coroll. 3. Si re@a linea bifariam fe-
cetur quadratum totius linex quari
quatuor quadratisex dimidia.  ~

Hgy PRQ-
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FROPOSITIO V.

E F I
L H G
BN

Ths. i recta linea A B, fecetur in
agaaliain C.& non equalia in D.
Redtangulum L D. [ub inequalibus
votius AD, fegmentis AD.D G..
hoc eft D B. comprehenfum s una
cum quadrato HF, ab intermedia

_ fedtionum CD. aqualeeft quadrato
CL quod 4 dimidia CB. defcri-
bitur, .

Prob. Super dimidia CB. fiat,

a 46.1. 3 quadratum C L ductaque

b 3r.1. diametro B E, agatur b per D,
reGaDF.ipfi B L parallela: Ex
eadem recta B I. fume BK. ®qua-
lem ipfi D B. & per pun@um K.
agatur KL, ipfi AB, parallelay

. at



-
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ut & AL, parallela ipfi B K.
hoc pofito fic dico. Rectangu-
lum C G. ¢ zquatar reftan-d 43
gulo G I igitur addito ‘com-
muni ¢ quadrato D K. erit CK.e¢ cm.
reftangulum @quale rectangu- 2 '
lo DI. fed AH. f aquaturf 36.1.
reGtangulo C K. ergo ‘A H.
8 zquatur D 1. {i itaque addaturg A=,
commune CG. exit reGangulum “*
A G. zquale gnomoni 1G C.
quare cum gnomen 1G C, cum

uwadrato ¢ H F. intermediz ¢ Cor
eQionum zquatur quadrato € 1 1f™
erit quoque reCtangulum A G.
cum prazdi®o quadrato. H F,.
zquale quadrato C I. 2 dimidia.
Q.E.D.

Divide 10. ®qualiter in §. &

§. inzqualiter in 7. & 3.eritque
numerus 21. €X 7. in 3. unacum
- quadrato numeri intermedii 2.
quod eft 4. zquale quadrato di-
midii 5. hoc eft numero 25.

PRO-
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PROPOSITIO VI.

¥ G %
L K| a
A cC - B D

Sireita linea A B. fecetsr bifa-
riamin C, eiquerellaquedam BD.
inreGum adjiciatur 5 reitangslum
A, comprebenfum. fub tota A B.
cum adjeita BD., & fub adjeita
D1 hoc eft B D. una cum qua-

-drato X G. i dimidia K H. hoc eft

; 8461,

LEIN N

CB. «quale eft- quadrato CE, 2
linea CD.que tum ex dimidia CB.
tim ex adjunita BD. compomitur
sanquam una linea 5 defcripto.
1‘,rob:i Super.re&Em CD.afiat
ratum C E. per B, age
B G‘.}u;a'rallelam b ipﬁplg E fumge
D1I. zqualem ipfi DB. & ex L.
age I L. parallelam & @qualem
ipiD A. jungaturque reGta L A.
N - quo
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quo fa&o fic dico. ReQangula
L C.KB. funt inter eafdem paral- b 36.r.
lelas & fupra 2quales bafes, b €rgoc 45.1.
@qualia. Eidem K B. ¢2qualeeft
complementum HE. ergo erit &
HE. zquale ipfi L C. & additis
communibus C H. B I. gnomon
GHK. zquali$ erit toti retan-~
gulo AL quod continetur fub tota -
A B, cum adje&a B D. & fub ad-
je@aD L hoceft BD. Jamvero
gnomon G HK. adje€to quadra- .
to KG, partis dimidiz KH. 4 hoc d 34.1.
eft CB.eft zqualis guadratoipﬁus
CD.compofito ex dimidia ciiad-
jun&a.Ergo parallelogrammu Al
adjeGo eodem quadratoK G. fiet
¢quale eidé quadratoCE.Q.E.D.

In numeris 1o.fecetur bifariam
in §. & 5. addatur ei numerus 2,
numerus 2 4.qui producitur,du&o
compofito 12. in adjunctum 2.
una cum quadrato 25. quadrato
dimidii 2qualis eft 49. quadrato
numeri 7. qui ex dimidio 5." &
adje&o 2. componitur,  PRO-
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' PROPOSITIO VIL.

™y A c B Si reéta li-

nez AB. fece-

K T | Mtur utcunque
in C. qua-

.. drata  totius

o —I—E & atriufvi
L1 fegmenti CB,

F o fi);gml fumpta,

boc eff AE, EF. equalia funt bis
fumpto relangulo A M. quod [ub
tota AB. ¢& fub dicto fegmento CB.
continetury cum addito K L. alte-
viys fegmenti A C. quadrato.

a 46.1. Pvrob. Super A B. 2 fiat qua-
dratum AE. fume BM. 2qua-

lem ipfi C B. ducantur CL. MK.
parallelz ipfis BE. AB. produc
‘BE.inG. ficut EG. fit 2qualis

¢ 2. ipfi B M. ¢ hinc erit MG, zqua-

Iis ipfi BE. fiat quadraum EF.

hoc pofito : quadratum totius

AB. quod eft A E. cum quadrato
fegmen-
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fegmenti C B: ¢ hoc eft EF.d Ex
zqualia funt reGangulis A M. “7
MF. (quz funtfubtota AB, &
fegmento B C. cum B M. fitipfi
B C. zqulis; & in reQangulo-
MF. latera MG, FG. fint -
qualia ipfis BE. BM. hoc eft
AB. CB.) una cum quadrato
dlterius fegmenti A C. quod eft
K L. totum videlicét partibus
omnibus eft zquale. Q. E.D.
‘Divide 6. in 4. & 2. quadra-
tum totius 6. nempe 36. una
cum quadrato ipfius 2. hoc eft 4.
zqualia funt numero 40. quifit
" ex numero 6, bis du&o in 2, hoc
eft 24. unacum quadrato alterius
partis 4. quod eft 16,

-~

I . PRO-
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PROPOSITIO VIIL

. B 85 recia li-
A i C B D new AB. fo-
{0 , cetur ptcun-
L ; K que in C.
x /R M Telangwlum
( 1 qmznr ‘0]’?:-6
prehenfi fub
| tots Aj;. &
- tomo [egmen-
torum B R,
E', H G F pocet BC,
cum eo, quod & reliquo fegmento A C.
hoceft LS. fir, quadrato LH. aqunle -
off quadrato AF. quod & tota AB. &
dicto fegmento B D. hoc cft BC. tan~

quam abuna AD. defcribitur.
Prqb. ReQz AB. feGzin C.
‘adjiciatur in reGum B D. ipfi
B C.zqualis. Supertota AB.&
adjunc&a B D, hoc eft fuper AD.

fiat2quadratam ED.ex pun&is B.

&C, ducre@as B&. CH. ipli

DF. parallelas, acceptifque D K.
K M. ipfis D B. B C. zqualibus,
duc reGas K1. ML. ipfi D A,
parallelas, Hoc pofitofic dico,
circa R. conftituta funt quadrata
quatuer , quorum. latera omnia

ipfi

4
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ipfi B C. funt 2 zqualia. Du®aa owr.
diametro E D. complementa %
AR.RF.? funt zqualia, funtqueb 3r.1.
reCtangula fub toto AB. & BR.
hoc eft fegmento B C. Eodem- .
quemodo IS, S G. funt comple-
menta zqualia, quibus fi addas
. quadrata zqualia SR. BX. fient
rectangula duobus precedentibus
@qualia, com fint inter eafdem
parallelas & zquales bafes : ergo
quatuor illa rectangula funt fub
tota & uno fegmento, Quod fi-
quatuor illis rectangulis addas
quadratum LH. alterius fegmenti
LS. hoceft AC. illa omnia fimul
fumpta erunt zqualia quadrato
ED. quod fit fupra AD. Q.E.D.
Si6. fecenturin 4. & 2. duca-
turque quater numerus 6. in 2.
fient 48, & addatur quadratum
ipfius 4. hoc eft 16, fiet nume-
rus 64. eequalis quadrato ipfius 8,
qui numerus componitur e€x
toto 6. & parte 2. i
I:2 PRO-



100 EreM. EucrLip1s

PROPOSITIO IX.

E
G ®
A c b B

Th9. . Sivelta linea AB. fecetur in
aqualia in C. & non equali-
in D. quadrata que ab inaquali-
bus fegmentis AD., D B. fiunt,
dupls funt, eerum que 4 dimidia
A C. & ab intermedia C D,
funt, '

rob. Ex C.erigatur C E. perpendi-
Pcularis ipfi A B. & zqualisipfi C A.

vel CB, ducanturque reéte E A.

EB. Dejnde ex D. erigatur D F. ipfi

- EC. parjlxllela fecans EB. in F. & fat
re&a F G.ipfi CD. parallela, ducatur-

- que fe&ta AF. hoc pofito: Trianguli

a Ex alfofcelis ACE. anguli A. & E..funt
confl.  baquales ¢ & femire@i, cumangulus
bs.1. ACE. fitreGus. Idem dicendum de
€ 32.I. triangulo E C B. ergo totus angulus
AEB.reCtuseft. Jamin triangulo EGF.

. angu-
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angulus G. dzqualiseftangulo ECB. d 29.1,
aergo reétus, ergo anguliE. & F.bz-
quales cquia angulus E. femircGtuseft :
eergolatera GE. G F. zqualia. Undee 6.1.
cum G F.zquaturfipfi CD. eritquo- f 34. 1.
que GE. zqualis C D. Simili argu-
mento probatur D F. zqualis ipfi D B.
Jam quadratum re@tz A F. g zquale § 47-1.
cft quadratis fegmentorum inxqualium
AD.DF. hoc eft DB. Rurfus qua-
dratum recte AF. g zquale eft qua-
dratis AE. EF. Eftautem A E.zqua-
leipfis A C. CE. atque adeo duplum
quadrati quod fit & dimidia AC. Et
guadratum E F. zquale eft quadratis
G. G F. atque adeo duplum qua-
drati quod fit & {egmento medio GF.
feu CD. quare quadrata quz fiuntab
inzqualibus fegmentis AD - D B. du-
pla funt corum quez 3 dimidia AC. &
ab intermedia feétione fiunt, Q. E.D:
Divide 10.in 5. & 5. & in7. & 3.
media fetio 2. quadrata 49. & g.par-
tium inzqualium 7. & 3. Junt duplum
uadratorum 2§. & 4 & partis dimi-
gia% 5. & fetionis 2.

-
.
N

' . -_13 - PRO-
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PROPOSITIO X.

E ¥ Sireda
AB. fe-
cetur bi~

O fariamin
M C. cique
S Ajicia-

tur in direllum redta B O, quod &
tota cum adjunéta A O. & quod ab

- wdjunta B O. utraque fimul qua-

drata, dupla funt quadrati & dimi-
dia A C. ¢ ejus quod & compofita
ex dimidia CB. & adjunéta B O.
tanquam una defcribitur,

: Prob.Ex C. erigatur perpendi-

cularis CE., zqualis ipi A C,
jungatur rectz AE. EB. ex E.
fiat EF, parallela ipfi CO. per O,
ducatur O F, parallela ipfi CE.

_oscurrens reG2 EB. inG. jun-

gaturque recta AG. Intriangulo
ACE.latera AC, EC. funt -
qualia, & angulusad C. reus:
ergo reliqui femire®i: itidemque
in trigngule E C B, Similiter in

©otran- |

’
|

?
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triangulis EF G. & BOG. latera
EF.FG.acBO. GO.fint2z-2 6.%
qualia, quia ang. ad O. retus&
* B. femire&us unde reliqui femni-
recti & zquales.
- Quare cumin triangulo AOG.
- angulus ad O. reQus eft : erit
quadratum ' reGte. A G. ®quale
b quadratis reGtarum AO.& OG. b47.v.
hoc eft B O. rurfus in triangulo
-AEG. angulus ad E. reQus eft
conftans ex duobus femire&is :
ergo quadratum ipfius A G, 2-
qualeeft quadratis AE. & EG,
Eft autem A E. duplum quadrati
A C., & EG. duplum quadrati
EF.vel F G. ergo etiam quadrata
A O, & B O. duplafunt ipforum
AC. & CO. QE.D.
Numerus 10. feceturin 5. & §.
cui addantur 3.quadrati 169. & 9.
".numerorum 13. & 3. dupli funt
numerorum quadraterum  25.
& 64. qui ex numeris 5. & 8.
gignuntur, .
¢ I4. PRO-
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. PROPOSITIO XL
.C B

I .G;

P E A F

Datamreitam A B. ita fecare in
G. ut redtangulum C G. compre-
benfum (ub tota AB. & fub uno

~ fegmentorum G B. fit equale alte-

vius. fegmenti A G, quadrato G F.
‘PYraxis. Ad pun&um A, excita
P perpendicularem A D. zqua-
lem datz' A B. eam feca bifartam
in E, duc retam E B. & ipfi
2qualem EF, producendo E A,

-Ex AB. abfcindo A G. zqualem

a Ex

conf?,

AF. & faGum erit quod quaritur,
Prob. Supra datam AB. perfice
quadratum A C. & fuprarectam
AF, quadratum FG. & rectam
H G, produc in-1. hoc pofito fic
dico. RectaD A. 2fettaeft bi-
. fariam
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fariam in E. eique in dircGum
adjeta eft AF. b ergo reGan-b 6.2
gulum F 1. quod fattum eft fub.
totaD F. & FH. hoceft FA. una
cum quadrato mediz E A. 2qua-
le eft quadrato EF. hoceft EB.
Jam quadratum E B. < zquale eft < 47
quadratis A B. A E. ergo quadra- ™'
- ta AB. AE. {unt zqualiareGan-
Eulo F L cum quadrato E A,
Ergo fi conmimune quadratum
AE. tollas, reCtangulum FI re-
manebit zquale quadrato ipfius
AB. hoc elt AC. Quod fiab
zqualibus A C. F I, tollas com-
mune AL remanebit CG.reGan-
gulum {ub tota CB. hoceft B A.
& altero ,{fegmentorum G B.
zquale quadrato G F, quod fit 3
reliqua parte GA., Q. E.D.

SCHOLIUM
Hac propofitio numerus explicars ne-
‘?m't & tdem Aenorat, quod tertia Aefinitio
1bri fexti de mehin acextrema alicwjus
lines fedtione. R
PRO-
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PROPOSITIO XH.

Thoi. A ’ In ambly-
gomio trian-
gulo ABC,
quadiatum
lateris AC.

. angulum B,

D B C obtuf it fub-

. tendentis

quadrata laterum B A, B C, an-

gulum obtufum comprebendentium ,

[uperat bis fumpto retangulo fub la-

tere BC. & fubipfa BD. in di-

rechum ei addita ufque ad occarfum

perpendicularis ab A, alvero angulo
acuto cadentis,

Prob. Dernitte perpendicula-
rem ex A, & redtam C B.
produc ufque dum ei occurrat in
D. Quiare&a CD. divifa eft
a 4.2, utcunque in B. # eft quadratum
ipius CD. =zquale quadratis
‘reGtarum D B. B C. cum duobus

: rectan-
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reGtangulis fub DB. B C. addatur
ergo utrimque quadratum reGte

D A. erunt quadrata CD. D A.per 47.
.&qualia tribus quadratis CB.BD, ™ ~
D A. cum duobus illis rec¢tangu-~

lis , atqui quadratum reGtz A C.

eft 2quale quadratis ipfarum CD. -

D A. & quadratum i{gﬁus AB.

eft 2quale quadratisipfarum BD.

D A.ergo quadratumreétz A C.

eft zquale duobus quadratis CB.

- BA. cum duobus illrs rectangulis,
Superat ergo A C. duo quadrata .
‘duobus iftts re®angulis fub C B.
inDB. QE.D.

SCHOLIUM.

Hinc fluit generalisillageometsaram
reguln ex sxibus amblygonis srinngulila-
teribus fegmentum D'B. inveniendi: ni-
mirum ex quadrvato A C. fubt. fummn
guadratorsm A B. v BC. reliquum di-
Vifum éer duplum bafeos CB. exhibebi
‘ipfum DB.

PRO-
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PROPOSITIO XIII.
A

B D C

th.12.  In Oxygonie triangulo AB C.
quadratum lateris A B. angulum
C. acutum [ubtendentis fuperatur &
quadyatis laterum C A. CB. eun-
dem comprebendentium , bis fumpto
rectangulo (ub latere CB. & [ub
affumpta interius linea D C. ufque
ad occarfum perpendicularis ab A.
altero angulo acuto cadentis.

Prob. Demitte perpendicula-
rem AD, Reé&aB C.divifa
eft utcunque in D. ergo per 7. 2.
qudrata re®arum B C. D C, |
zqualia funt reCtangulis duobus
fub B C. CD. & quadrato reliqui

fegmen-
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fegmenti B D. Adde utrifque
commune quadratum reGtz D A.
fic triaquadrata BC. D C.D A,
zqualia funt quadratis duobus
B D.D A. & reGangulis duobus
fub BC. D C. Nunc quadratis
duobus D C. D A. 2 zquale efta 43
g;lidratum AC. Ergoduoqua-
areCtarum BC. CA. zqualia
funt reQangulo bis fumpeo fub
B C. DC. & quadratis BD, DA.
hoceft quadrato A B. Ergoqua-
dratum re&tz B A. minus eft qua-
_dratis A C. CB. retangulo bis
fumpto fub re@is BC. D C.

Q.E.D.

SCHOLIUM

Hinc alters Generalis vegula Geome-
trarum conflat in triangulo acutangule
ex tribus lateribus invenire [egmentum
bafis, [cil. adde quadr. A C. 4d quadr.
BC. fubtrabatsr ex (umma zadr. AB.
reliquum- dividatur per duplum bafeos
B Cq ¢ proveniest D C.

X PRO-
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PROPOSITIO X1V.
T ¢

E - B
Dato reltilines A. equale qua-

. dratum CH., conflituere.

Tyer 45. 1. fiat reGangulum
P BD. zquale re&ilineo A. fi

reGtanguliatera fint zqualia, erit
quadratum quod petitur. Si inz-
qualia, producas unum, puta DC.
in F. fic ut CF. 2qualis fit ipfi
CB. fecabifariam DF. in G. &
centro G. fpatio D G. duc circu-
lum DHF. produc latus B C.
in H. quadratum quod fit ex CH.

' . erit zquale retangulo CE. .

85 2

Prob. Refta D F, fefta eft
%qualiter in G, & non zqualiter
in C. 2 ergo reGtangulum CE.{ub
inzqualibus fegmentis DC. C B.
. e hoc
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hoc eft CF. una cum quadrato

. fegmenti medii G C. zqualia funt
quadrato reCtz G F, b hoc eftb 15
GH.fed quadratum GH. ¢ 2qua- f'{;,
le eft quadratis GC. CH, & con-
fequenter quadrata G C. CH.
zqualia funt reGtargulo CE. &
quadrato G C. Ergo fi tollas
commune quadratum G C. re-
manebit quadratum reGz CH.
zquale rectangulo CE. hoc eft
reQilineo A. quod erat facien~
dum. '

- MONITUM.

n fuperioribus , frequenterad-
Ihibui numeros : cum tamen in
demonfirationibus ~ geomeétricis
{zpe ufui efle non poffint ; quia

[irrationales & incommenfurabiles
quantitates non explicant.. Sed
nota 1. Semper in'omnibus prae-
poni geometricas demonftratio-
nes, 2. Non recipi quidem debe-

re numeros in demonftrandis .ir-‘
K 2 ratiQ-
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rationalium aut incommenfurabi-
lium quantitatum habitudinibus
& affectionibus, quz fola quanti-
tate continua cognofcintur : ve-
rum nemo negarit in demonftra-
tionibus quantitatis continuz ma-
joris lucis gratia, & explicandz
clarius propofitionis , nos poffe
uti numeris , modo eos non acci-
plamus pro fundamento rationis,
Unde robur funmnon accipit de-
monftratio 3 numeris , fed lucem
tantum. Et vero iis ufus eft Ar~
chimedes propofit. 2. de circuli
dimenfione & poft eum omnes
paffim geometra. '

* N O T A

Hujue libri felel3a propofitiomes famst ¢.
61z - - . .

EUCLI-
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"EVCLIDIS
ELEMENTUM IIL

DEFINITIONES
L

=
L

Zqsales circuli funt 5 quorum
diametri AB.B C. funt equales:
vel quorum, que ex centris D, & E.,
redte linee DF. EG. fumt ¢qu41c;.

1L

[c)

< Reda circuluny

tangere dicitur ,
que cum circk-
lum tangat, puta
in B. fi produca-
tur in C. circulum non fecat.
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Crveals (e mane
tangere dicuntur
qui  fefe mutuo
tangentesutin A,
Jefe mutuo non fe-
cant,

Iv.

" In dreule
equaliter di-
Pare 4 cemro
rells  decwm-
tar, cam per-
pendrcxlam

DE.DF.a
cemtro D, ad
ifos AB . CK. dwite equales funt ;
lowgins ausem abaffe dicitur G F. in

qrem major pnpemmldm DI
éxdns.

V.
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V.
o . Segmentum

ghra que [ub
: B re&4 AB.¢

circuli petipheria A C B, compre-
benditur. _

VL .
c Segmenti au- .
C A B. gui fub
A Byredtalinea AB.

& circuli peripheria C A, compre-
benditur.
VIL
B n [y gmema
antem angulus eft
putz ABC. cum
egmenti cir-
A mufcrmm fum-
psum fucvit pun-
&mqwdpumB éﬂab ca in ter=
minos refte A C. fegmentum ter-
minantes , linic refte ut B A BC.
Suering duita.
K4  VIIL
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VIIL

A Cutmwero com=
prebendentes an~

gulum D A B.

reite AD, AB.

aliquam affumist

» B peripheriam  ut
BCD. illi an-

gulw dicitur infiflere,

IX.

Secor circuli eft,
eum ad ipfius cir-
culs centram A,
angulus B A C.
¢ Juerit conflitutus :
comprebenjk ni-
mirum ﬁgum &Garedis AB.AC.
angulum B A C, continentibus, &
& peripheria B C, ab illis uﬂumpt'a.

X.
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- X.

c ¥

Similia circuli fegments  funt
ABC. DEF. gue angsules B A C.
E D F. capiunt aquales aut in gui-
bus anguli CB A. FED. inter fe
funt equales,

PRO-
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PROPOSITIO 1,

Dati crculi
ABC. centrum
ks F.reperire.

-

yyrax. Duétam A C.adivide bifariam

in E. Ad pun€um E. b erige per-

ndicularem attingentem antbi-

tum in B. & D. hanc BD. bifariam a feca
in F. pun@um F. erit centrum circuli.

Prob. Non eft aliud pun@um inrecta

€ 15.1. BD. ¢ cum centrum ibi fit tantum ubi
_ D¢ lineafecatur bifariam. Neque erit extra
retam BD. Sit enim in G. ducantur-
que G A. GE. G C.intriangulisG AE.
d Ex G CE. LateraG A. A E-funtdzqualia
e ipfisG C.CE & G E.commune. Ergo
€81 tota triar(l;g%z]a ¢ funtzqualia, & anguli
f 1c.1. GE A. GEC.=quales.” f Ergoangulys
Def.  GEA. re€tus: quod efle non poteft
g Ex cum cjuspartialis F E A. g fitreétus.
confh. Coroll. $i linea re@ain circuloaliam

lineam re@am bifariam & ad angulos
fecat, 1n fecante erit centrum.

< PRO-



Liser TERTIUS. II9

PROPOSITIO I

D Siin peripheria ™. 1.
c- ¢reuli A B C.

duo quel. punita

A.¢& C.acclpta
fuerint 5 redta
AC.queadipfa
punita_adjungi-

tur, intra circulum A B C. cadet,

rob. Sinoncadat intra, cadat ex-
tra, fitquere@a ADC. CentroE: |
a reperto, ducanturreétx EA.EC.a 1. 3.
ED. fecetque ED. peripheriam in B.
uia autem trianguli EADC. (qui recti-
lineus ab adverfario ponitur) latera E A.
E C. funt b zqualia , erunt angulib 1y,
cEADC.ECDA. zqualcs. Eft autem Def.
externus A D E. dmajorinternoD CE. c §. 1.
& per confequens quam EAD. Ergod 16.1.
A Ec & e¢i b zqualis EB. ¢ major erite 19. L.
quam ED. parsquim totum. Non ergo
reGaex A.ad C. dua, extracirculum
cadet: ergointra. Q.E.D.
Coroll. Hinc patet lineam reftam
circulum tangentem in uao tantum
puncto tangere.

PRO-
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PROPOSITIO IIL

Siin circulo
C BD. refta
~ quedamm CE.
- per centrim
A. reitam
quadam BD,
non Pef cen-

‘ - trum 5 bifa-
viam in F. fecet, ¢ ad (angulos)
reftos eam [ecabit: Et fi ad vetos
eam [ecet , bifariam quoque eam fe-
‘cabit. . -
rob. 1. pars.  Ducis 4 centro A.
zqualibusrettis A B. AD. triangula
A BF.AFD. habent omnia latera
a 8.1 zqualia fingula fingulis: a ergo anguli-
b 1e.1. AFB. AFD.funtzquales, bergo recti.
‘Prob.a. pars. Latera AB. AD. funt
¢ s.1.-zqualia: angulus ABD. ¢ z?ualis eft
d Ex angulo ADB. & AFB. dipfi AFD.
el Ergo latera ¢ BF. F D: funt zqualia.
e 26.1. Q.E.D. . .
Coroll. In omni triangulo feu zqui- -
latero feu lofcele linea recta bafin bifa-

riam fecans, ad eandem perpendicularis
cit & contra. - .

Th. 2.

PRO-
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PROPOSITIO IV.

Siinciveuloth. 3.
c A'DB. due
» redle A B.
A B CD. feinvi-

N cem  fecent o
B nom per cen-
trum F. extenfe , (efc bifariam now

- fecant. '

Hrob. St una tantum per cen-
trum tranfeat & alia non:

* ergo altera alteram non fecabit2 5. .

bifariam. Sineutratranfeat. Ex %"

centro F. in pun&um fe&io-

. nis E. duco reQ®am FE. & fic

dico. Sire&x AB.CD.forent .

bife&z inF. ang. FEB.& FEC,

b forent rei & proinde zquales, b 3- 1.

QE.A.

L  PRO-
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PROPOSITIO V.

n Si due cir—

cali D C B.
( ECB. ffe’
mutuo fecent in
D B.& C. non
o erit illovii idem
centrum A.

Prob.‘ Du&zre&z AB. AD.
erunt zquales, cim fint 3
centroad circumferentiam. Refe
ctiam AE. AB. erunt zquales,
ob eandem rationem ergo AE.
erit 2 zqualisipfi AD. QE.A.

.

PRO-
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~

PROPOSITIO VI.

Siduo cifeulits. 5.
- AB.CB. £
fe mutuo inte-
riustangant in
_B. eorum non
erit idem cen~
tram D.

rob. Du&is D B.D C. linea
A D A. ¢ft zqualis linex DB. -
" ctum {int du@=z 3 centro ad cir-
cumferentiam. Linez DC.-DB.
. funt zquales ob eandem caufam,
ErgoD A. D C., erunt ‘zquales ,
parstoti, quod repugnat.

La PRO-
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PROPOSITIO VII
Siin cir-
culi diame-
- tro AB. fu-
matur ali-
quod pundii
- G.quod non
& Jit centram
] circuli : &
& pundo G, quedam redte G C.
GD.GE. G N. in circulurh ca-
dant : maxima quidems erit G A,
in qua centrum F, minima vevo re-
lique G B. aliarum vere femper
ejuss que per centrum dncitur o pro-
pior G C. remotiore G D. major
. erit: folum autem dua reite G E.
G N. ab illo puntto'G. equales in
circhlum cadunt ad utrafque (par-

tes) minime vel maxime.

rob, 1. pars. ‘Duis retis
FC.FD.FE.FN., excen-
tro F. duolatera CF. FG. trian-
a 201 guli CFG, 2 majora funt tertio
CG. at hzc funt zquala toti
: G A.
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G A. ergo G A, eft majus quam
GC. QE.D.
"~ Prob. 2. Latera EG. GF,
‘trianguli EGF. * majora funt ter- 2 3e.5.
tio E F. ergo majora funt quim
linea F B. quz eft zqualis ipfi
FE. ergo fi dematur utrique com-~
munis reta G F. remanebit G E.
majorquam GB. Q,E.D..
Prob. 3.~ Triangula CFG.
D FG. habent latera FC, FD,
~ zqualia & latus F G, commune,
angulus vero CF G. major eft
angulo DFG. totum parte: ergo
latus CG. b majus erit quam DG, b 24+
Q.E.D.
- Prob. 4. Fattoangulo GFN,
zquali GFE. GN.GE. erunt
< zquales, Neca pun@o G. aliz € 4 ¥
duci poflunt zquales ipfis GE.
G N erunt enim femper propio-
res ¢i quz ducitur per centrum
vel remotiores , & confequenter-
majores vel minores , per tertiam
pattem hujus. Q. E.D. '
. ' L PRO-

- *
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PROPOSITIO VIII

*h. 5. - St extra cir
7. ry . eslum BEH.,
Jumatnr pun-
8um | quod-
piam A >4
punito ak cir-
culum dncan-
tur veileque-
dam AF.AG.
AH. guarum
xna- quidem
per  centrum
L. "EZ? ve-
: rous libet. In
eavam quidem peripheriam cadentinm
redarum maxima (erit) que per cen-

trum L. (ducitur) aliarum vero femper
propior (¢i)que per centrum L. remotsore

major erit. In convexam vero periphe-

viam cadentinm reiarnm minima qui-
demeftilln I-T“ inter punilum A. > dia-
metrum BH. ( ponitur) Aliarum vero en

2 propior efi minime A B. remotiore

emper minor ¢ff. Dua nutem tantum

reite cquales ab eo punito A. cadens in
circulum Ad utrafque partes minime AB.

vel maxima AH. .

rob. 1.pars. Du@isre@isL G.LF.

duo latera AL. L.G. hoceft LH.

3 20.3. - amajorafunt tertio A G- ergo AH.
majorerit quam A G. Q.E.D. :

. N Prob. 2.

-
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Prob. 2. Latera AL. L G. trianguli
A L G. funt zqualia lateribus L F. L A.
trianguli AL ¥. angulusautem AL G.
major eft angulo ALF. bergo latus AG. b 24.1.
majuseft latere A P. (LE%)

Prob. 3. Du@isreéisL C. LE. duo
latera A C. L. C. trianguli A CL. ama-a 20.1.
jora funt tertio A L. demantur 2qualia_

L B. L C. remanebit A C. major quim
BA. QE.D.

Prob. 4. Quia intra triangulum
A LE. duxre&tz A C.CL. junguntur:
¢ erunt lateribus AE. E L. minores; ¢ 21.3.
demptis igitur 2qualibus L C. L E.
gmanl;bit E A. major quam C A.

ED. .

Prob. 5. Fattoangulo A L1. zquali

-ALE duo triangulailla d eruntzqua-d 4. .
lia: latera A1. AE. zg\;saliz; ne-
que :E)duci poteftrecta, hiszqualis:
¢rit enim femper propior minimz A B. .
vc{ remotior & confequenter ¢ lt:zq)ore Lt
vel minor per partert quartam hujus.
Q.E.D.

L4 PRO-
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Def. 1.

€3
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PROPOSITIO IX.

St int;a drcul?
BCD. fumptum fiz
aliquod p};m&um
A. & punito vero
ad circulum ca-
Aant pluves quam
dua rela aquales

e F B AB.AC.AD.ac-

ceptum punitum ,
centrum eft circali.

Prob. Du&is re&is BC.C D.
divififque bifaridm per retas
AE. AF. triangula ADF. ACF.
3 erunt zqualia : ergo anguli
DFA. AFC. zquales : bergo
re&ti: ergoinlinea FA. eft circuli
centrum. Rurfiis cum idem fit de
triangulis ACE, ABE. inreta
A E. erit circuli centrum., Cum
vero non it in duobus locis, debet
effe ubi fe interfecant. Q. E. D,

ALITER.
A nullo puncte plures quam , dus

geite ad civcumferentiam ducs pof-

* fumt per 7. 3. ergo A, erit centrum.

PRO-
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PROPOSITIO X. -

Cireulws AEF, T. 9.
A nen [ecat civcu-
lum ED C. per
plura  punda

C  quam duo,

Prob._ Secet enim in tribus fi
vis, Circuli EFC, centro G.
ainvento, ducantur re@x G A,2 1.3.
G C. G E.quz, quia funt zqua-
les , & attingunt ambitum circuli
utriufque , pun&um G. b erithy- 3.
“etiam ¢entrum circuli utriufque

quod eft abfurdum per 5. hujus.

PR O-
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PROPOSITIO XI.

St &uo circuls
ABC. AED.
contingant fefe
‘nteriws in A.
& fumpta fae-
yint eorumn cen—
traG.G’F.qd
eorsim - centra
4d]un&4 redta linea FA. & pro-
dulta, in comtaltum A. cadet circu~
lorum.

Prob Re&a FG. conjungens
eorum centra, non incidat i in
contaGum fed alibi in D. 3
punéto G. centro'circuli AB C.
ducatur re&t2 G A. ad conta@um
ez0.1.ut & FD.lateraG D.GF.2ma-
’ jora funt tertio F D' ergo majora’
m‘j' ® Jatere F A, dempto ergo com-
" muni F G, remanebit GA. majus
latere GD, Eft autem GA. &qua-
lis lateri GB.ergo GB. majus erit

quam G D, parstoto, Q.E. A.
PRO-
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‘PROPOSITIO XII
A

‘A‘

Si duo sirculi ABC. EBD.Th1n

contingunt fe invicem exteriusin B,
que adjungitur ad eorum centra,
per contactum tranfibit, *
Prob. Sineges: fitrettaF G,

centra conjungens. Duélis |
FB.GB.latera BF. BG. 2ma-3 101
jorafunttertio FG. fed BF. BG.
funt zqualia radiis FC. GD.
ergo quoque F C. G D. majora
funt ¥ C, CD. GD. parstoti.

Q.E.A.

PRO-
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PROPOSITIO XIIL

: Af ]
. . D ‘
.12, Circulus civculum non tangit in

pluribus punétis , quam uno , five
intusy five extratangit, -

c

‘ Prob. Tangat enim in ducbus,
Ry puta A, & C, centrum 2 de-
3.~ bebit effe in finea , qua junget
conta&tum circulorum : utrinfque
b 6. 3. autem non b poteft efle idem cen-
trum. Ergoin illa reGa erunt duo
centra, puta G, & H. quod fieri
non poteft, cum linea in unico
up\&o, poffit tantum fecari bi-

nam'

PRO-
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'PROPOSITIO XIV.

A Incirenlo AB C, Th.13.
equales reile A B.

DC. equaliter di-

\ flant a centro E.

& equaliver di-
flantes & centro,

C funt fibi invicem
aquales,

rob. A centroE.igretas AB.CD.

ducaperpendiculares EF.EG re¢te a 12. I.

AB. CD. feGee b erunt bifanam. b 3.3.

. Jun&isEA.ED. quadratumre&x ED.,

ceft zquale quadratisre€tarum DG.GE. ¢ ..

ut & quadratum A E. quadratisre&ta-

- rumAF.FE Demptisergoab x(ﬂuali-
bus AF.FE. ipfisD G. G E. xqualium

linearum quadratis AF. DG. remanebit

re€ta EF. zqualisreéte E G. & confe-
uenterre¢tz A B. CD. dzqualiterdi-d 4.

ftant 3 centro. Def. 3.

Prob. 2. pars. Ex probatis quadrata

EG.GD. funt ®qualia quadratis EF&F A.

& quadratum EG. xquale quadrato EF.

ergo quadratum FA. zquale eft quadra-

to GD. e ergo re€ta BA.zqualiscit reétz ¢ 7-

DC.'QE.D. : vAX. To

M PRO-
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PROPOSITIO XV.

1% 14 Incireulo ABCD. maxima qui-
dem eft diameter AF, aliarum vero
[emper propior BE. centroG. erit
major remotiore C D. :

' Pro‘b. 1. pars. Du&is GB.GE.
duo fatera GB. GE. trianguli

s 20.1. GBE. 2 majora funttertioBE. at
hze funt 2qualia diametro A F,
ergc;z A F. major eft quam B E,

D

Prob.2.Dulis rectis GC.GD.
duofatera GC, GD. funt zqualia
lateribus G B. G E. angulus yero
B G E. major eftangulo CG D.

bz241. b ergo latus B E. majus latere
CD. QE.D.

PRO-
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PROPOSITIO XV I

Que abmh. 15
extremita-
te diametts
AC,
rectos an- .
gulos linea
EF, duc-
tur 5 cadet
extra civculem ABC, & in lo-
cum inter ipfam EF, & circumfe-
ventiam s ABC. alterarete AB.
non cades: & femicirculi angulus
- DAGB. major erit omni acuto an-
gulo redtilineo : reliquss  aatem
E AGB. miner.

Prob.l. pars. Ex centro D. du-
catur re¢ta D HF, utcunque :
lams D F. fubtendens angulum .
FAD. reGum *majus erit D A.arg.r.
hoceft D H. cum itaque H. fit in
circumferentia erit F.extra, Simili
ratione de omnibus pitis in linea
FAE, argumentari licet, Q.E.D.
M2 Prob.
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136 Erem Eucriprs
) Prob. 2. pars. AdAB. quzin-
ter ‘peripheriam & re(tam E F,
caderet ducatur perpendicularis
DK. ergo latus D A. majus erit
bipfi D K. fed punctum A, eftin
circumferentid itaque K. & tota
AB. eritintracirculum. Q_E.D.
Prob, 3. Ut fieret angulus ma-
jor angulo DAGB. femicirculi,
deberet duci reta inter reGtam
EA.& peripheriam AB.quod jam
probavt fieri non pofle..
Prob.4.Sienim aliquis angulus
recilineus conftitui poffét minor
angulo EAGB. contattus, duce-
retur reGainter A E, & periphe-
riam AB. quod , ut jam dixi, fieri
non poteft.
. Corollarium. '
Hinc communiter elicitur re&3
ad extremum diametri perpendi-
cularem, tangere circulum, & in

unico puncto geometrice tangere:

nam {1 plura tangeret,caderet ¢ in-
tra circulum. )

PRO-
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PROPOSITIO XVIL

Adato punlo preb. 2.
A. redam li-
neam A C,
ducere y que
datym tan-
gat circulum

BCD.

raxis. Centro D, fpatio A.
fiat pars circali AE, ducatur
retta D A. & ad pun&um B. ex-
citetur perpendicularis B E. jun- °
aturque’reta D E. 3 pun&o A.
gucatur re@a A C, hancdicotan-~
gere circalum B CD.
Prob, Triangula ADC.BED.
fe habent juxta 4. 1. cum latera
DA.DE.DB. DC. fint 2 zqua- 2 15.1.
lia & angulus D.communis, Ergo 2
cum angulus EB D, fit reGtus,
re@us etiam erit D C A, re&ta
itaque AC, b ranget circulum. b16 3.

Q.E.F.

M 3 PRO-
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PROPOSITIO XVIII,

™16 A o B Si aliqua

retia A B,
' - tangas civcu-
lum D CE.

4 centro vero

D. 4d conta-

dum C. que-
dam reita D C. adjungatur : ad-
jundta D C. perpendicularis erit
ad A B, que continget,

Prob. Si negas: fit alia, puta .

D B. perpendicularis , ergo -

cum angulus B. ponatur reCtus

+ 17 * eritangulus C.2 minor re&to, ergo

b19. X Jatus D C. hoceft DE. b majus

erit Jatere D B. parstoto quod eft
abfurdum. - T

- PRO-
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PROPOSITIO XIX.

A ¢ B St circulum g, oy,
E G C. contin-
gat ahqua recta
G AB. acontaltu
' " | vero C.tangen-
ti AB.adredtos
E angules reita li-
nea EC.dulta fit, m rela dutla
E C. erit centrum circuls.
Prob Slnegas , fit alibi nimi-
rum in F. proindedu&a F C.
ipfi AB. 2 erit perpendicularis : a18. 3.
. ergo angulus reGus F C B. redo
D C B, erit zqualis, pars tati
quod eft abfurdum. .

M4. . PRbf
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PROPOSITIO XX.

- Incirculo
DFGA.
angulus
BEC.4d
centrum
E. duli
eft anguli
. BAC,4d
peripheriam , cum fueris eadem pe-
-vipheria B C, bafis angulotum.

l)rob. Id tribus poteft modis
contingere. Includant 1.reCteg
AB. AC.re@as EB. EC. duta- .

que A F. per centrum E.duola-

as.1. tera EA EB. erunt zqualia 2ergo
anguli EBA. EAB. quales : an-

ulus autem. B E F. duobus EAB.

b 3;.;.%. B A.b eft zqualis, ergo duplus
anguli BAF. Idem dic de angulo
FEC. refpeGuanguli EAC. ergo

totus. BE C. totius B A C. erit
-duplus. Q_E.D. .

’ - 2.Re@z
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.2. Re&tz D G.DB.nonin-
cludantre&as E C, EB. iterum
. cum latera ED. EB. fint zqua-
liaerunt EDB. EBD. ©anguli¢s.r..
2quales, His autem duobus, an-
gulus GEB. eft d zqualis. Ergods:. =
idem erit duplus anguli GDB. -
3. Triangula BEC. BDC.
fefe interfecent, ducaturque reta
D G. per centrum E, totus angu-~ .
lus G E C. erit duplus totis
G D C. angulus vero GE B.du-
plus ft anguli G D B. ergo reli-
quum B E C. duplum erit reliqui
BDC. QE.D.

PRO- -
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PROPOSITIO XXI.

.19 Incireule ADCB. qui_in eo-
dem fegmento B C. funt anguli
BAC. BDC. funt inter e

equales,

8120, 3. Prob. Angulus BEC. » eﬂ .
‘ duplus anguli BA C. & du-
t,:,: “plus anguli B D C, b ergo angu-
liBAC. BDC. funt inter fe
~&quales, Q.E.D.

- PRO-
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PROPOSITIO XXI11,

Luadrilati-Th. 20,

D rorum in.cir-
caloABCD.
defcriptorum

f SPPofiti an-

A guiD CB.
D AB. dus-

bas rectis funt aquales.

I)rob. Diametris AC. DB, -
du&is, anguli ADB. ACB.

in eadem portione 2 funt @qua~azr.3.
les 5 fimiliterque anguli B A C,
BDC. ergototus angulus ADC.

eft zqualis angulis B C A. BAC.

fed anguli BCA.BAC. cum ter-

tio AB C. bvalent duos re&os: b3s. 1.
ergo angulus ADC, zqualis ipfis
BCA.BAC., cumangulo ABC.
valebit duos re€tos. Idem de aliis

~ oppofitis dicetur. Ergo, &c.

Q. E/ D, -

PRO-
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PROPOSITIO XXIIL

5. a1, ~ Super eadem
E, reita DF. duo
fegmenta cir-

culorum fimilia

n ¢ DIF. DEF.

& inequalia
non conflituentur ad eafdem partes.

Prob Sint enim i fieri poteft

DIF. DEF. fimilia fegmen-
ta, ducisre&is ED,EF, 1D.

aro. angulit DIF. DEF. @ crunt

Dif- 3 gquales 5. quod eft abfurdum
per16. 1.

- PRO-
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PROPOSITIO XXIV.
c ' b

A B D, . ‘

Super ¢qu4hbm rectis AB. DF, , ,
[imilia fegmenta circulornm funt in~
ter fe aqualia,

I)rob .ColloceturAB, fuperDF B
a congruent. Etenim fi fe- * 8
gmenta non congruant vel unum “*
totum extraaliud cadet , quod eft
abfurdum per 23. 3.vel cadet par--

tim intra, partim extra; & fic cir-

culus circulum fecabit in pluribus

" pun&is quam duobus, quod re-
pugnat per 10. 3.

N PRO-
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PROPOSITIO XXV.

Preb. 3. B Circuli fe-
gmento dato
AB D.de-
feribere cir-

D culums cuj us
eft fegmenti,

Prax. Accipiantur in dato fe-

gmento tria punéta ABD.

"°(7duc"c1s retis AB. BD. 2 di- -

vififque bifariam & ad angulos
rectos perretas CE. CF. fe mu-
tuo interlecantes in Pun&o C.
iliud erit centrum.

Prob. Per 1. 3. centrumeft in
utraque CE. & CF. ergo ub: {e
interfecant; * Circult enlin units 3
unicum tantum poteft e[fe cen-

trum, Q,E.D.

SCHOL1Y M.
" Hinc datis tribos punilis facile centrum

cireuli veperitur per Aata puniia tranf-

emtss.

- PRO-
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PROPOSITIO XXVI,

/ ' x
— W N
In a‘qualtbus cireulis ABC.DEF. 1, 13,
aquales anguli G. & H. B, & E.
aqualibus peripheriis AC.DF. infi-

Jtunts five ad centra G.¢ H.five ad
peripharias B. & E. conflituti fint,

rima pars. Prob. Trianguli AG C.
Platcra G A. GC. &angulusG.

nunturaequaha lateribus HD.HF.

lo H. aergobafes AC.DF. funtag 1,
a:qua es. Ergo brcnphcnz AC.DF. by 3.
erunt ctiam 2quales
Prob. 2. Anguli ABC DEF. po-

nuntur zquales : ¢ ergo fegmenta ABC.< Dif
DEF. funt fimilia: d ergo ®qualia cum 1°- 3
reéte AC. DF. fint zquales. Ergo cum 933+ 3
circuli ponantur ®quales, remanebunt

fegmenta A C. DF. ezqualia, €3
Ax.

N 2 PRO-
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PROPOSITIO XXVI11,
' E

D

Th.24.  In equalibss circulis ABL. DEF,

' anguli qui in equalibus peripheriis

AL DF. infiftunt fumt inter fe

equales, five ad centra G, & H.

five ad peripherias B. & E. confli-
“tuti, infiffant.

Prob. Si non fint zquales , fit

a2g.1. A alterminor, puta AGL2 fiat-

que AGC, ipfi DHF. 2qualis:

bas. 3. ergo peripheria AC. erit b zqua-

Iis peripheriz D F. fed peripheria

DF. ponitur zqualis ipfi AT,

c7 ¢€rgoAC. & Al erant zquales,

.x.  parstoti: Idem ¢ dicde angulis

d20.3. B.&E.cum G, & H. 4 fint eo-

rum dupli.
‘ PRO-
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PROPOSITIO XXVIIL

In aqualibus civculis ABC.DEF. 1. 5.
equales rete AC, DF, equales :

_peripherias AC. DF. ABC.DEF,
auferunt, majorem quidem majari,
minorem ausem minoti.

Prob. Du@isre&is GA.GC.
HD. HF. triangula AGC,

D HF. * funt zqualia, Ergoan-a8.»:
gulus G. angulo H. eft zqualis:

ergo peripheriz AC. DF, bz-b263
quales. ¢ ergo reliquz AB C. 543
D EF. funt zquales. Q. E.D. "™

Nj PRo-
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PROPOSITIO XXIX, |

L
4

BA

15, 26, Inaqualibuscirenls ABC.DEF.
«equales peripherias AB C. DEF.
«qualesve@te AC. DF, fubten-
dunt,

Prob. Du&isre&is GA.GC,
HD. HF. anguli G. & H,
237 3. 2 erunt 2quales: latera etiam GA.
GC.HD.HF. funtzqualiaex .
fuppofitione : ergo bafes AC,
b 4.5 D F. benuntzquales. QE,D.

PRO-
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PROPOSITIO XXX.

B

A5 o

Datam peripheriam AB C. fe- prdb.
gare bifariam. '

Pmis. Ducatur re&a A C.
‘A quam divide 2 bifariam inD.a re.5;
per perpendicularem D B. erit

peripheria feGabifariam in B,

Prob. Du&is re&is AB. CB.
triangula ABD. DBC. feha-
bent juxta 4.1. ergolatera AB.
CB. funt zqualia, b Ergo peri- b8 2.
pheriz quas fubtendunt funt 2-
quales, Q.E.D. ‘
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"PROPOSITIO XXXI.

. 2. < Imcirculo
[ g ABEC,
angulus

c ABC, in

femicircylo

4 rectus eff :

' qui autem

. in majore

fegmento B A C. misior re&o: qui

vero inminore fegmento BEC, ma-

jor redo : & infuper angulus CBA.

ex recta CB. & peripheria B A,

majoris fegmenti, veclo quidem ma-

jor eft 5 minoris antem fegmenti an-

8ulus EBC, qui ex peripheria EB,
& reCta B C. minor eft recto.

Prob. 1. pars. Centro D.duétis

re@isDA. D B. DC. anguli

35. 1. DAB. DB A, 2erunt xquales:
itemque anguli D CB. DB C.
ergo totalis angulus ABC. eft
#qualis angulis A.& D CB. ﬁ:!



r
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his b eft 2qualis FB C. ergo an-b;a.1.
gulus A B C. ceftreQus. TR A
Prob.2. Angulus ABC, eft
re€tus : ergo angulus B A C. in
majore fegmeénto 4 eft minor 43> %
reto, .
~ Prob. 3. Fiat quadrilaterum
ABE C. angu'us A. ¢minor eft ;,f,':,:
recto, ergoangulus BEC. in mi- éxju.
nori fegmento feft major reGo, £ 22.3.
‘ ProE. 4. Angulus ex periphe-
ria AB, & reGz CB. eft major
angulo reGto compofito ex rectis
A B. B C. totum videlicet parte.
Prob. 5. Angulus compofitus
ex peripheria E B, & rea CB.
minor eft angulo FBC. reGo
compolito ex recta FB. BC. pars
toto. Hujus propofitionis autor
fertur Thales Milefius annis ante
Chriftum, 650. )
SCHOLIUM

Hinc in triangulo relangulo, fe8 bye
pothensfa bifariam, erit slnd punitnm
centrum circuli tria puniiailla pertranf-
exntis, Adeoque examen exalie norma.

FRO-.

-
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PROPOSITIO XXXII

Th. 28, D © Sicireuld
& CHEG.
tetigerit
aliqua re-
#aAB.&
talty  au-
temC.du-
A c catur que-

dam reita 5 fecans circulum D C.

vel E C. anguls quos ad tangentem
_AB. faciet, erunt aquales angu-
* lis qui funt in alternis circuli por-

tionibws , id eft angulus A CE.

zqualis eft angulo G. & angulus
- B CE. angulo H. :

rob. Du&a perpendicutari

D C. cum angulus ACD.
fit reGus; angulus qui fieret in

a 3t femicirculo, illi @ eflet zqualis:
11 vero non fit reGtus ut A CE.
. primo duc reétam D C. per cen-
trum , deinde accipe in periphe-
ria
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ria aliquod pnnctum puta G du-
canturque re@z D E.EG. G C,
cum angulus D E C, in fe.nicir-
culo b it rectus, reliquiduo putay 5. 5,
ECD. EDC. ¢ valent unumc 32.1.
reGum : fed anguli B CE, &
E CD. valent etiam unum re-
¢um, cum re&a D C. fic per-
pendicularis : dempto igitur com-
muni E C D. remanebit B CE.,
zqualis ‘angulo ED C. qui 1 2-4d27.3-
qualis eft angulo CHE. ergo &
angulus BCE. angulo CHE.
zqualis. Rurfus, cum quadrila-
teri D G. anguli in circulo op-
POﬁti EDC. EGC. ¢valeant €22.3,
' duos rectos,ficut & angulif ACE, f 13.x.
ECB. &angulus CDE.fit8 -5 por1,
qualis axgulo BCE. remanebitf"’,"’"
angulus G, angulo A CE. zqua- il
lis, Q.E. D. ,

PRO-
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PROPOSITIO XXXIIIL

Prb. . < E b Superdata
é E S; , . reida AB.
A 4 — * portienem

circuli de-
 feriberesque
- capiat angu-
lum dato an-
gulo  recti-
lineo equa-
E Adem.

.Si datusangulus fit reGus, qua-
Wiseft E. reta A B. divifa bi-
fariam in D. centro D. fpatio,

D A. fi fiat femicirculus ACB.’
. duétis re@is-A C. CB. angulus
ajr.1. C. 1 eritzqualis dato angulo E,
quia erit in femicirculo. Si anfu-
lus fit acutus ue C. fitque data

re@a B A. ad pun&tum A. fiat an- -
b23.1. golut D A B. b 2qualis angulo C,
dutaque ad punétum A. perpen-
diculari F A, fiat angulus EB A.
xqua-
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zqualis angulo E A B, latera EB.
EA.© erunt zqualia: quare fi pun-< 6. 1.
&o E. fpatio E A, faat circulus ,
tranfibit per pun€um B.quo pofi-
to fic pergo. Cumre&a F A, fit
diameter, & re&a D A. ad ejus
extremun fit ei perpendicalaris,”,
dtanget circulum: ergo angulus .
D A B. ¢erit angulo cuicunque, 16- 3-
qui fiet in alterna circuli portione, ®3*%
putaangulo AGB. zqualis : ergo
portio AHG B. continet angu-
lum =qualem angulo dato C. Si
vero angulus fit obtufus puta H.
eadem erit demonftratio: angulus
enim A1 B.ipfi H. ferit 2qualis. ¢ ,4. ;.

PROPOSITIO- XXXIV.

A g Adatocir-

: eulo ABC.
- fegmentum
CBA. ab-
Jeindere ca-
piens angulli -

B. equalem
dato angulo
reiilineo D,

2 uzatut tangens E F.adpun@um A. 5 4.,
. Db fiat angulus CAE. zqualis dato D. ; :;7 3‘

portio ABC. ¢ capiet angulum B. z- 2.
qualem dato. Q.E.F. o PRo.¢3* 3
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b 5.2
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PROPOSITIO XXXV.

Siin cireulo ADBC. due reie AB.CD.
fe musso in E. fecuerint, vedtangulum
comprzbe um [ub (egmentis unius A E.

guale eft ei quod fub fegmentis alte-
mu CE.ED comprebendstur reangulo.

rob. 1. Reétz AB.CD.{ecent fein

centro E. re@tangulum unum, alte-

rierit zquale : cum omnesradii fint
=quales.

2. Sola CD. tranfeat per centrum F.
dividatque re&tam AB.bifariamin E.a ac
proinde ad angulosrectos, ducaturque
re&aF B.quotadto, cum re@a CD. fe-
cetur in zqualia in F. &non =qualiain

E. erit re&an%xlum fub inzqualibug
fegmentis CE. ED. cum quadrato feg-
meatiintermedii EF. brquale quaélrato )

: imi-
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dimidiz FD. vel FB. fed quadratum FB.
eft cxquale quadratis BE.EF. quzpere 47.1.
confequens zqualia funt retangulo

CE. ED. cum quadrato-E F. Dempto

‘igitur communi F E.remancbitrean-
gulum CE. ED. zquale re€angulo

fub BE.EA. Q. ED.

3. Reéta CD. tranfiens per centrum
F.re€am AB. non dividat bifariam in E.,
duétaque re@ta FB. & ndiculari
F G. rr&tangulum fub CE. ED. cum
%uadrato FE. d erit zquale quadrato g ¢ ,;

D. vel FB. re€tangulum etiam fub AE.
EB.cum quadrato G E. eft zquale qua-
-drato G B. adde quadratum FG. jam
cum quadratum F B. fit zquale quadra~
tisF G. G B. eritre€tangulum AE.EB.
cum quadratis EG. GF. zquale quadra.
to F B. hoceftretangulo CE. ED. &
uvadrato F E. ergo cum quadratum FE.
z: 2quale quadratis F G.GE. fiabuno
demasF E. & abalio E G. G F.remane.
bunt zqualia fe€tangula CE.ED. & AE.
EB. Q.ED.
4- Si neutra tranfeat per centrum &
-fe fecent utcunque, ducatur ad inter-
feQionem E. re&a G H. tranficns per
centrum : cum re&angulum {ub CE.
ED. efitzqualeei quod fub HE.EG.
Idemque A E. EB. fitzqualeipfi GE.
EH. erunt x(EJalia re¢tangulafub CE.
ED & AE. EB. Q.E.D.

¢ per 3.
partem
bujny.

O 32 ' PRO-
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PROPOSITIO XXXV

’ Si extracir-
T 1o Al FBE fu-
/| matur pun-
&um aliquod
A. ab eoque
in circulnm.
cadans dwua
recte: dp hec
quidems A B.
ecet  circu-
o) umin C.illa
autem AF.
tangatin ¥, Ouod [ubtotafecante A B.
O exserivus alfumpta A C.intey punétnm
A. & convexam peripheriam C.compre-
benditur rellangulum , aquale erit e,
zruod & tangente AF. deferibitsr qua-
At0

rob. Tranfeat 1.reéta A B. per cen-
Ptrum D. duétaquereéia DF. cum
re&a CB. bifariam f8@a fit in D,
& eirefta A C. adjiciatur, re€tangulum *
fub AB. & AC. contentum, una cum
a 6.2, quadrato DC. vel DF. azquale eft ¢i
~ quodd PC. cum A C. tanquam una li-
nea fit quadrato. Sed quadratum D A.
b 47.1.-b eft 2quale quadratis DF. F A. ergo
dempto communi F D. remanebit qua-
dratum F A.: l;pxalt: réétangulo fub AB-
& CA. QE.D. si
2. oL
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2. Sire&ta AE. non tranfeat per cen-
trum ., & centro D. duc perpendicula- .
rem DG. chxcfecabitreGtam EL bi-¢ 3- 3¢
fariam , cum igitur reta E1. fit feta
bifariam in G, & eirea I A. adjiciatur,
erit re€tangulum fob AE.& fub Al.cum
quadrato G I. dzquale quadrato G A.d 6. 1.
addito ergo quadrato Dg. erit reétan- .
gulum {ub A E. & fub1 A. cum quadra-
tis IG. G D. hoc eft quadrato D 1. hoc
eft DF. zquale quadratoD A.fed D A.
eft zquale quadratis F A. F D. demptis
ergo zquahibus DF. DI. remanebit qua-
dratum FA. 2quale reGtangulo fub AE.

& AL Q.E.D.

Coroll. 1. Hinc fequitur, fid puntto
quovis extra circulum fumpto , plu-
res reétxe circulum fecantes ducantur,
re&tangula comprehenfa fub totislineis
& partibusexterioribus, inter feefle -
qualia.

Coroll. 2. Dux re¢tz , ab codem

n&o du&=x, qux circulum tangunt,

untinter fe 2quales.

Coroll. ‘3 Ab eodem pun&to extra
circulum fumpto, duci tantum poflunt
duzx re€tx, quz circulum tanguat.

Nj3; PRO-
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PROPOSITIO XXXVIL

. 31, A Siextra
| circulum
FHE.
[umatur
© punétum
aliquod-.
A.abeo-
que pun-
o in
circulum cadant dusereile AF.AB,
vel AE, & bec quidem AB. fecet -
circulum : illa autem A'F, incidat :
fit autem quod [ub tota fecante AB.
&x_exterins affumpta C A, inter
punitum & convexam peripheriam,
reclangulum aquale ei quod b in~
cidente A F. defcribitur ; incidens
illa circulum tanget,

& 17.3. JYrob. 2 Ductangentem AH.
& ad H. re@am DH. cum

b 36. 3. €rgo quadratum AH. b fit zquale
re&angulofub AB. CA. & idem
reGangulum fub AB. C A. po-
natur
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natur zquale quadrato F A, linez
FA. HA. erunt zquales, latera
item F D. HD. funt zqualia &
bafis A D. communis : ergotota
triangula ¢ funt zqualia. Ergo c8.r.
cumangulus AHD. fit 4 re@us, 18- 3-
reCtus etiam erit AFD. ergo AF.
circulum tanget per coroll, 16. 3.

N O T A.

Selectiores bujus libri propofirie-
nes funt, 20, 22. 31. 35. 36.

N4 PRO-



164
EVCLIDIS

ELEMENTUM IV.
DEFINITIONES,

) k. 1. Figura

. redilinea 5 in

fgurareitilinea

A/ B inferibi dicitur o

i E / \ cum finguli, ejus

/ [—  figure, quein-

D Jeribitury angu-

lis fingula latera ejus que inferi-
bitur tangunt, '

U t triangulum A B C. infcri-
ptum cft triangulo DEF,
quia anguli A, B. C. “tangunt
latera DE, EF, DF.
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2. Similiter & figura circum
figuram defcribi dicitur 5 cum fin-
gula ejus que civcumferibitur  la-
tera 5 [ingulos ejus figure angulos
tetigerint, circum quam illa defcri- .
bisur.

Uttriangulum D E F. dicitur
propri¢ defcribi circa triangulum
ABC. quia fingula lateramajo-
ris trianguli , (?ngul'os angulos

- minoris tangunt. Dixi propri¢,
quia ut impropri¢ dicatur figura
aliqua infcribi vel defcribi, fuffi-
cit 5 ut bene advertit illuflriffi-
mus Princeps Fluffates Candalla
ut nullus fit angulus interioris fi-
gurz , quinon tangat angulum
aliquem , vel latus vel planum fi-
gurz exterioris; & eo fenfu in-
telligendz {unt propofitiones
Hypficlis lib, 15. elementorum,

3. Fi-
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3. Figura au-
tem rellilinea ,
in circulo inferi-
bi dicitur 5. eum
finguli 5 ejus fi-
C gNTE 5 qug .in~

feribitur 5 angu-
li 5 tetigerint civculi peripheriam.

4. Figu-

. 14 vero re-

dilinea cir-

- G 4 sirculum
defcribi' di-
ctur 5 cum

A -

B 5 c fingula la-

tera e]us
gue armmf ribitur 5 civeuli peri-
pheriam tangun.

5. Similiter & circulus in fi-
gura inferibi dicitur 5 cum civeuli
peripheria [ingula latera tangit ejus
figurain guainferibitur.

8. Cir-
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6. Circulus autem circum fi-
guram defcribi dicitur 5 cum circu-
li peripheria 5 fingulos tangit ejus
figure, quam circumferibit o angu-
los. - B

7. Reéta in
circulo accom-
modari s f[eu
coaptari  dici-
tur 5 cum ejus
. extremain cir-
euli periphetia fuerint.

Sic A B. dicitur in circulo ac-
commodata nonvero C D.

PRO-
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" PROPOSITIO L

Prb.1.- Indato civeule ABC, accom-
modare redlam B A, aqualem
datevede D. que cirouli diametro

av. BC. non fit major.?

Df 4. . g
Dat; circuli ducas diame-

trum B C. fi data re@a D.

2qualis fit diametro B C. fatum

eft quod petitur. SiD.minor fit

" b3.1. diametro : b abfcindatur B E,
zqualis ipfi D.& centro B, fpa-

-tio BE. fiat circulus E A, di&ta

or-  jam re@a B A, coaptala erit ©in
d 15. circulo BAC.&dzqualis ipfi BE,
P X & confequenter ipfi D. Q E.F,

PRO-
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PROPOSITIO II.

Indato circulo A B C, triangu- Prb.2.
lum A B C. defcribere, dato trian-
gulo D EF. equi angulum. , _
a Fiat tangens GH.ad pun&um , ¢, 5,

A. fiatangulus HA C. > 2- b1 1,

qualis angulo E. & G A B. angu-
lo F. ductare@a B C. fa&um erit
quod petitur.,

Prob, AngulusH A C. zqua-
lis eft cangulo B. & fimiliter an- ¢ 32. 3.
gulus G A B. angulo C. cho &
angulus E.angulo B.& angulus F.
angu'oC.& confequenter angulus .
D.anguloA.4 ¢qualis, Ergotrian- d cr.2.

lum triangulo 2qui angulum in 3* "

to circulo infcriptum. Q. E. F.

P PRO-
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PROPOSITIO II1
: (¢}

Pw.3-  Circa datum civeulum BCE. de-

feribere triangulum LMO.equian-
- gulum dato triangulo D, F, A,

- Dati tranguli latus AF.produc
‘0231 in G.& H. anguloD F H.
aqualis fiat ad centrum angulus
CIB. & angulo D A G. angulus
. EIB. & ad puncta EBC, bducas -
< erpendiculares qua © tangentes
65 B filicet MO. ML L O,

& coéuntes petitun triangulum _
conftituent. Quod autem concur-
/rant patet 3 nam vterque angulo-
rumad A. & C. eft reGtus: ergofi
intell‘gatur duci linea B E. erunt
duo anguli verfus L, minores
‘ duo-

b
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duobus rectis: 4 ergo in illam par- 4 1.
tem protralt® tangentes concur- e
rent fimiliterque aliz in alias par-
tes protraltz : ergo fiet triangu-
gulum circa datum circulum.
Quod autem fit dato triangulo -
quiangulum, fic probo. In qua-
drilatero CIB M. anguli ad C,

& B. ¢ funt re&i: ergo reliqui® % 3
C 1B.CMB. f duobus re&is {unt f32.- 1
zquales : Sed an§ulus CIB. =-
qualis ponitur ipfi D FH. ergo
angulus C M B. zqualis eft angu-

lo 2 D F A. eodem modo oftendig 3. =
poteft in quadrilateris BIEL,
CIE O.angulos L. & O.2qua-

les efle angulis A. & D. Ergo
circadatum, &c. Q E.F.,

P2 . PRO-
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PROPOSITIO IV.
Prib. 4 . Indato
triagulo
AB C,
circulum
GEF.
defcribe-

F C re. ~—

B .
ivide duos cjusangulos B. & C.
t9 1 Dbifarizm rrectas CD. BD. &
cx punéto in quo concurrent
b1 %uta D. bduc perpendiculares DE. DG.
F. ad tria latera dati trianguli. Jam
quia triangulorum FCD. GCD. an-
ulus C. unius, poniturzqualisangulo
. alterius, & uterque angulorum G-
& F. reCtusclt, & latus CD commu-
€26. & ge: linea DG. cerit zqualislinex DF.
fimiliterque oftendetur re¢tas D E. DF.
efie zquales. Pofito ergo centro in D.
d 9. 3. defcriptus circulus{patio DG.d tranfibit
per puné&ta EGF.& quia per coroll.16.3.
unaquzque linearum AB.BC.CA .tanget
* circulum , patet perfectii effe propofitd..
SCHOLIUM
Hinc cognitis lateribus triangnli , inveninntse
[egmenta ;S“ fount ad punlla contalus cirewki in-
Jeripti. fail: fit AB. 12. BC. 16. AC. 18. it
AB. BC. 28. fabtrabarsr AC. 13. wguale AE,
¢ FC. remanchit 10, pre BE. (2 B F. «drogm
BE. vel BF. erit 5. € per confequens F C. vl
GC. 1L, GA, vl AE. 7. 2Ro-
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"PROPOSITIO V.

A@E‘ \G E/
\ B ATl /
, A

Circa datum triangulum ABC. préb. 5.
civeulum defcribere,

C ujufcunque dati trianguli, duo

aliqualatera puta AB. BC.adi. 21> %
™ vide bifariam inE. & F.bad que b11. 1.
punéta excitabis perpendiculares quz
coibunt in D. vel intra triangulum, vel
in tertio latere , vel extra (duétaenim
EF.fientanguli DEF. DF E. minores
duobusreétis: crgo cotbunt) duc prie-
tercarectas DB. D A.DC. Quiatrian-
lorum BED. AED. latera BE. EA.
unt zqualia & DE. commune & an-
guliad E. re&i, erunt & bafes A D. DB, .
zquales. Eodem modo ¢ erunt zqua- € 4+ ¥
Jesbafes DB. DC. Centro igitur D.
fpatio B D. duftus circulus ABC,
tranfibit per puri&a A B.C. Circa da-
tum ergo triangulum , circulum de-
feriplimus. Q. E.F. :
SCHOLIUM
Hinc etiam patet methodus deferibeudi c'ven-
dum s qui tranfibit per tria data puncis nonin

re@um conflituta, . .
P PRO-
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PROPOSITIO VI
A

Prob. 6 In dato
cireulo
. ABCD.
- B E D quadra-

k / tum de-
feribere,

C
Ducant_ur duz diametri A C,
B D, fecantes fc ad angulos
rectos in centro E. & jungantug
re&@z BA.BC. CD.DA. & fa-
Qum eft quod petitur,
Prob. Quatuor anguliad cen-

~ trum E.ponuatur re@1 & quatuor

[ TR X

lineg EA.EB. EC. ED. gquales.
* ergo & quatuor bafes AB.BC..
CD. DA. funt zquales. Omnia
¢tgo quadrati latera funt zqualia.
Angﬂi vero h's later’bus contenti
funt omnes in femicirculo: bad-

1. 3. eoquere®i: Eritigitur ARCD.

quadratum  circulo infaiptum,
QE.F. )

PRO-
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PROPOSITIO VIL

¥ A G
/ \ Circa da- pru, y,
tam  circu-
B £ plum 5 qua-
dratum de-
» feribere.
Y ¢

uétisduabus diametris A C. BD.

fecantibusfe ad re&osin centro

E. per carum extrema {i ducan~
tur perpendiculares FG.FL TH. HG.
cotuntes petitum dabunt quadratum,

Prob. Anguliquatuor ad E. ponun-
tur retificur & anguliad ABCD.2¢1go 4 48,4,
rc&@h FG. g:la): !-il.[unt lele, fé’r;nui-

iterque re&txe FI. AC. GH.b ~bza 1.
ra F%} 1 H.cﬂpmllclogramm:g:n R
Jus ACH. eft re€us: cergo Angulus I
HG A. eftre€tus, codem modo oftes © 3%
deturangulos F. I. H. eflere&tos.

De lateribuis fic dico, latus TH. eft
squale lateri BD. & latus HG Jateri AC,
hoceft BD. ergolatera 1H. HG. funt
-equalia: ergo quatuor latera funtequa.

Jia. Ergo elt quadratum cujus latera cirs
culum tangunt per coroll. 16. lkib. 3.
Esgocircadatum, &c. Q. E.F.

P4 PRQ-
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PROPOSITIO VIIL

F‘ A\G
B § o \ D
1 C H
pri.8." In dato quadrato , circulum
defcribere.

ABCD. ducreas AC.BD. fecan~

tesfe in puncto E. quod dico efle

centrum circulifpatio E B. defcribendi.

. Prob. Re&tz A F. 1C. funt parallele

b 33. 1. & cquales: ergorectz AC. F1. bfunt

panallele & =quales, & fimiliter reéte

A C. H G: eodemque modoretx FG.

€34. 1. 1H. cfontigitur parallelogramma F E.,

El. EH. E G. quare cum =xqualcs.

Re&tz BF.F A. A G. {unt xquales, ipfis

d14.1.dBE. EA. ED.re&x BE. EA. ED.

€9.3. crunt &xquales. e ErgoE eft centrum,

ex quofifpatio E A, defcribatur circu-

lus, tanget punéta ABCD. & confe-

quenter omnia quadrati latera. per co-

f 29.x roll. pr. 16. L 3. fln dato ergo, &ec.
v QEF ‘

" ato.1. Latera quadrati a divide bifariam in

PRO-
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PROPOSITIOIX,
A

B

C
Circa datum quadratum , cir-
culum defcribere.

ucantur diametri AC. BD. fe.

I >caﬂ‘rcs fe in puncto E. quod dico
effe centrum defcribendi circuli

Prob. Reétz AB. AD. funtzqua-
les: aerpo & anguli ABD. ADB.
Angulus BAD. beftreétus, cergoan-
guli ABD. ADB. funt finguli femi-
re€ti; eodem modo partesangillorum
ad A. B. C. D. erunt femirecti: ergo

v

Prob. 9.

as. 1.
b 32.3.
c32. L

omnes inter fe zquales. d Ergo laterad 6. 1.

EA. EB. EC. ED. zqualibus angu-
lisfubtenfa funtzqualia. ¢Ergo E. eft
centrum circuli, quifidefcribarur fpa-
tio E A. tranfibit per punéta quadrati
A BCD. Ergo circadatum, &c. QE-F.

€9.3.

PRQO~




178 ELeM. EucrLiDIS

PROPOSITIO X,

Ifofceles
. triangulum
A B D,
conflituere,
quod habeat
utrumque €0~
rum qui ad
bafim funt ,
angulorum B. & D. duplum reli-
qui A,
ume re&tam quamlibet A B. qua
A S fic a dividatur in C. ut retangu-
lum fub A B. BC. wquale fitqua-
drato re&t= AC. tum centro A. fpatio B.
b 1. 4. ducaturcirculus, in quo b accommo-
deturre€ta B D. xqualis ipfi A C. '{un-
gaturguc re¢ta AD. dico triangulum
A BD. fore quxfitum, quod fic
probo.
¢35 4, Duftare@a CD. cdefribe circu-
, lum ACDUD. circa triangulum DAC.
- -, cumitaque reétangulum fub’A B. BC,
#quale ponitur quadrato C A. eritetiam
zquale quadrato BD- cum BD.xqua-
* lis ponituripfi A C. Ergo cum i punéto
B. ducatur {ccans BA.re&a B D. ab eo-
dem puncto dutaincidensin circulum
ACD.

Pr. 3e.
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A CD. quorum re@angulum & qua-
dratum funtzqualia, B D. tangetdcir dsy. 3.
culumin D. ergoangulus CDB. cz-¢31.3.
qualis eft ipfi A. in alterno fegmento,

ergo communi CD A. addito , duo
anguli A. & CD A. zquales funt
duobus BDC. & CD A. hoc eft toti
ADB. vel ABD. Sed angulus ex-

~ ternus .BCD. duobus internis A. & f32. 1,
ADC. fzqualiseft: ergoidem BCD.
eritzqualisipfi CBD. vel ADB. ergogé. .
reétz DC. DB g 2quales, cum =-
quales angulos fubtendant. Sed BD.
ponitur zqualis ipfi CA. ergo- CD.

C A. zquales erunt: ergo anguliA. & hs- %
CD A. h =zquales. Er%o externus an-

gulus BCD. duplusettipfius A. ergo
ejuidem quoque dupli funt CBD.

ADB. cum finguli externo BCD.
®quales fint. Triangulum ergo, &c.

QEF

Corollarium.
Cum tres anguli A. B. D, fi-
mul conftituant § duorum re&,

hoc eft duos rectos 5 liquet A,
effe ; duor. reGtorum.

PRO-
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PROPOSITIO XI.
¥

¥ G

Indato circulo EHFGI penta-
gonum equilaterum & equiangs-
lum inferibere,

aro. 4.3 Flat tnangulum Hofceles qui-
cunque » cu]us anguh ad ba-

fim fint dupli ejus qui ad verti-

b1.4 c€m& ipfizquiangulus b infcri-
batur in dato circulo EFG.
Angulos ad bafim divide bifa-

riam re&is IF. HG. jam -
_quinque pun&a E. H. F. G. L.
junge lineis totidem, & faum

effe quod petitur, fic probo.
%mque anguh EFG. FGH.
HGF.

&r. 11,



Liser QuarTus. 181
HGF. IFG. EFI. ponuntur
zquales: ©ergo arcus quibus in- ¢26. 3.
fiftunt , funt 2quales ¢ Ergo =- dag.5.
quales re®2 quz zquales peri-
pherias fubtendunt. Arcus E H.
zqualis eft arcui FG. ergo fi
addas communem B F. erunt

- peripherize EH F. HFG. ®qua-
les : ergo & reliqua fegmenta
FG IE. GI. EH. zqualia :
cergo anguli EHF. PFF, 2-¢73
quales, Idemque dicendum de K
reliquis. Ergo pentagonum z-
uilaterum & @quiangulum in-
criptum, Q.E. F.

y Q PRO-
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PROPOSITIO XII,

Pr. 12 Circadatumcirculam ABCD.: pon-

tagonum G HI1K L. equilaterum do
aqmiangnlum deferibere.
uafi juxta propolitiomem 11. in
Q feripfiffem pentagonum in dato cit-
culo, reperiam centrum F. & no-
tabo in peripheria quinque linearum F A.
FB. &c. quinque punéta angularia ABCDE..

aconsl. g abiifdem punéis a ducam ung;ntes que

16. 3.
b1
vax.

b concurrent in pun&is GHIKL. -2 quibus f§
duxero ad centrum re&as GF. IF. ficdemon-
firabo faGtum effe quod petitur. Et primo
quidem quod anguli omnes fint zquales. In

€32. 1. quadrilatro AFBH. quatuoranguli ¢ valent

quatuor re&os cum cujuflibet trianguli AHF.
HFB. tresanguli valeant duos re®os = fimi-
- terque in quadrilaterd BFCIL. & ficde aliis :
ergocum anguli A. & B. fint re&i, anguli
AHB. AFB. valent duos reétos , fimiliter
anguli BIC. CFB. & fic de aliis.” Sed anguli

d27. 3. AFB, BEC, funt d zquales ob zquales arcus,

crgo
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ergo reliqui H. & L funt zquales, idemque
dicandum de aliis. Ergo omnes pentagoni
anguli funt zquales.
Quod autem latera etiam fint xqualia fic
probo. %uadratum FL e cft zqualc quadra- € 47- T
tis tam ipfarum FB. BL quam ipfarum IC,
C F. fublatis ergo quadratis xqualium F B.
FC. remanent zqualia quadrata BI. 1C. ergo
re@z B L IC. funt zquales. Nunc anguli
FBL FCL & continentia latera fiunt zqua-
- lia: ergo f anguli BIF. FIC. funt=zquales. f4. 1.
Eodemque modo dicam de triangulis C F K.
KFD. & dealiis omnibus. Ergo cum anguli
.BFD. CFD. g fint xquales , &canguli IFC. 8 27- T»
C FX: fit corum dimidia, zquales crunt
aggnli I FC. C FE. Exgocum intriangulis
1FC. CFK. anguli 1F C. FCL zquales fint
duobus angulis C F K. ¥ C K. alteralteri &
latus FC. commune , reliqua latera h erume h 26, 2.
zqualia. Ergore@e IC. CK. funt 2quales,
& dimidiz ipfius IK. eodem modo oftendam
1B. effe dimidiam ipfins TH. & ficde aliis :
ergo, cam dimidiz IC. I B. oftenfz fint z-
Quales , crunt totalatera HL I K. xqualia,
“idemque dicendum.de aliis. Q EF. .

Corollarium.

Hine , fi in circulo zmli(&mque figura
=quilatera & zquiangula fuerit infetipta:, 1i-
nex perpendiculares ad extremitates femi-
diametrorum excitatz conflituént figuram
totidem laterum & zqualium asgulorum
circulo circumfcriptam,

Q3 - PRO-
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- PROPOSITIO XIIL
A %

- Indato pentagono quod eff equi-
Laterum & aquiangslum circulum
inforibere.

mdantur bifariam duoan-
guli proximi BAE. ABC,

rc&xs AF. BF. quzbcoibunt,
puta in F. cum nullius anguli me-
dietas valeat reGtum. Idem fiatre-
llqms angulis, Quoniam igitur
trxangulorum ARF.FBC. 2qua-
Hafuntlatera BA. BC. & B F.

commune , & anguliad B, € funt
¢quales, anguli BAF.BCF.& ba-

. fes AF, CF, 4 erunt zquales .

Sed angulus BAF., eft dimidium

S anvu_-
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anguli BAE. ergo quoque BCF.

ertt dimidium anguh BED.
Eodem modo reliqui anguli bi-
fariam erunt fe&i. Ducantur fi-
militer ex F. ad fingula pentago-

ni latera perpendlculares FG.

F H. &c. Quia tnangulomm
GFB. BFL. duoanguli FGB.
GBF. duobus FL B, FB L. funt
®quales, & latus F B. commune,
2qualia etiam ¢ erunt latera F G, ¢26. 2
FL. & hisFK. FI1. FH. quare
centro F, fpatio FG. ffi ducatur f 1.
circulus, tranfibit per punéta H.I, 24 r-
K.L. exiftentia in lateribus penta-
goni, & qu¢ etiam tangent circalil, g cune.
cum fint fuper extremitate diame- 16- 3-
triad rectos conflitutz. Q. E. F.

SCHOLIUM

Hinc duo fe wmtyr 1. mmeuwgulo:
tzgu cun ue ﬁg»u uilatera ¢n equi-
bifariam ﬁ:m perlinens 4 panily
du&um coeuns Aua redte proeximas
angulos bxfetamn 2.eaddm methodoin
quacunque figura aquilasera & qmzm- ,
Zola civeulum deferibeve. - - : iy

& . Q; PRO‘
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PROPOSITIO XIV.

" Proxg. Circa datum- pentagonum qued
eft aquilaterum & aquiangulum 5
. circulum defcribere.

29. 1. ngulos A. & E. * divide-~
_ bifariam re@is AF. FE.
b 1r. ‘qua alicubi b concurrent ," puta
«x. in F. hinc ad reliquos angulos .
duco re&tas FD, F C. F B, quas
cos fecare bifariam probatur ut in
proxima propofitidne per prop.
26. 1. Ergo cum anguli totales
ponantur zquales, zquales erunt

¢ r. dimidii, & ° confequenter zqua-

les

-
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- les F A. F B. hifque zquales
omnes teGz FC, FD. FE,

Ergo centro F. fpatio F A. de- -
feriptus circulus tranfibit per an-

gulos pentagoni ; nec ullum ejus

latus 4 fecabit , cum omniacadant 4 3. 3.
intra circulum, Q.E.F. ’

SCHOLIUM.
Eodem prorfu) modo circa

quamlibet figuram equilateram &
equiangulam circulus defcribetur, -
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'PROPOSITIO XV.

A
In dato

¥ circulo , be-

B
) \J;/ xagonum 5 &

equilaterum
YE (& equian-

/ ) gulum inferi-

bere.

Sit diameter A D. centro D.
Jpatio femidiametri D G. fiat
circulus CGE, fecans datum
circulum in C, & E. per centrum
G. du@is CF. EB. jungantur
AB. BC.CD. &c, eritque in-
fcriptum hexagonum  quilate-

rum & aquiangulum. )
Prob. Re&z GC. GD. i
centro G. & re&z CD. DE, i
céfitro D. funt®zquales , ergo
triangulum DG C. eft 2quila-
terum. 2 Ergo & aquiangulum.
Hi
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Hi tres anguli, b valent duosb32s
reCtos : ergo quilibet eorum eft
pars tertia duorum reGorum.
Similiterque angulus D G E.
Ergo cum CGE,EGF. ¢va-c15. 1.
leant duos reGtos. E GF. erit
. etiam pars tertia duorum re&o-
rum. Sed illis ¢ zquales funt an-4 5 2
guli ad verticem. Ergo fex an-
uli ad centrum G.-funt 2quales.
%rgo omnes re@z & circumfe-
rentiz AB. B C. &c. quibusin- =
fiftunt ©funt zquales. Eft ergoe:s.&
hexagonum zquilaterum. Quod 29" 3+
“vero it aequian¥ulum patet, cum
omnium angulorum medietates
fint oftenfz zquales & conftare
duabus tertiis duorum reGorum.

Coroll. Hexagomi latus , equale
eft femidiametro.

SCHOLIUM

Hine facillime triangulum equilate-
rum in circulo deferiberwr Anilu reffis
AC AE CE

PRO-
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__PROPOSITIO XVI

' A
- //\\\
. | . =
' 1
B C
¥ G

#r. 16, In date circulo quindecagonum
. & equilatoram & equiangainm ,
defcrsbere, " .

C a4 % nfcribe in dato circule
: Ipentagonum zquilateram
AEFGH. & eidem ad pun-

b2 4 fun A. binfcribe triangulum
zquilaterum A B C. hoc pofito

cum tertiam partem  citcumfe-
c:6.¢-rentiz ¢ fubtendat A B. hoc cft
28. 3. quinque quindenas 5 duo vero
pentagoni latera, AE. EF. ea-
rundem quindecimarum fubten-

- dant
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dant fex. Si ab ipfis AE. EF.
fubtentibus fex , ipfam AB.
fubtendentem quinque tollas ,
fupererit B F, {ubtendens unam
decimamquintam totius, Ergo
fi quatnordecim ei zquales in
circulo 4 accommodentur ,” eritd 1. ¢
quindecagonum zquilaterum &
@quiangulum ¢ cum finguli an-¢ 55,5,
guli fubtendant arcus =quales
tredecim: laterum quindecagoni.
- QE.F -
' SCHOLIUM

Ommnes fitiones bujus kbri cxm

- June pmblerf;;zaj;jufdembgnlari: cenferi

polffant s quamvss % quibufdam incer
Drecipuas numerantar. 5. & 15

E Q-
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"EVCLIDIS -
ELEMENTUM V.

Hujus Elementi quinti Vi-
truvius autorcm prsedi-

" cat Eudoxium Gnidium;
qui Platonem comita-
tus eft in Agyptum.

DEFINITIONES.

Pars eft magnitudo ma-
gnitudints , minor majorss ,
cum metitur magforem.

deft, que aliquoties fumpta,
majorem ipfam przcif¢ con<
ftituic : fic unitas, elt pars ter-
narii, quiater fumpta facit terna-
rium, Atque hzc eft pars proprié
- dicta & qua vocatur Aliquota.

~ Tmpropri¢ verd di&a pars, eft

que aliguoties [umptas vel [uum
totum excedit 5 vel ab eo deficit
fic
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fic binarius numerus, eft impro-
pri¢ dicta pars feptenarii , quia
ter {umptus, deficit : quater au-
tem {umptus excedit: atque hzc
pars dicitur liguanta. Imo Eu-
clides libro 7. non vocat partém,
fed partes , & bené quia quatuor.
noneft pars numeri fex, ?ed ejus
duz partes tertiz, In genere fic
poflet definiri. Pars eft minor &
homogenca quantitas y qua aliquo-
ties repetita , metitur vel excedit
fuum totum, ' o
Similiter & fi definitio Partis ,
prout traditqr ab Euclidc.: , tan-
tum conveniat quantitati conti-
nuz , quz fola proprié fecundum
Philofophum appellatur Magni-
tudo, cum tamen numeros {uis
quoque- conflitui partibus du-
bium fit_nemini, fic forte com-
modias potuiflet exprimi. Pars eft
MInoT quantitas , que metitur ma-
' j'ore.m. Ut ut fit, in fequentibus,
partis nomine utar y cum in quan-
’ ‘R titate -



i94 Erem. Eucripis
titate continua, tum in difcreta
imo brevitatis gratid frequen-
tius utar numeris , quorum ta-
men loco poterit quilibet ma-
itudines tot palmorum intel-
ﬁ;lcre quot numeris exprimen-
o, .

3. Multiplex ausem ef

major quamstas . quans me-

titur minor.

M ultiplex nil aliud eft quamz

eadem quantitas aliquoties
- repetita, .

3. Ratioeft duarum quan- |

sitatum e dem generis, mu~
tua quedam [ecundim mien-
Saram habitudo.

uod Fuclidis dixit aiss hoe
‘ Campanus vertit Preportio s

melias alii Ratie. Senfus vero hisc
eft , quando duz quantitates

ejuf-

|
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cjuldem generis , ut duo numeri,
duz linex, duz fuperficies , duo
folida ( nec enim linea cum fu-
perficie, aut linea alba cum fo-
nora, ut fic, poflent conferri,
cum fint diverfi generis ) inter
{e comparantur ; fecundiim ca-
N;ac:itzu:em hoc eft exceflum , de-

eGum aut zqualitatem , appel-

latur hzc comparatio aut habitu-
do mutua Ratio. Obfervabis
verd , requiri femper duas quan-
titates : nihil enim habet ratio-
_ nem ad feipfum, & decempeda
- folitari¢ confiderata, nec major

«ft, minor, aut 2qualis,

- Hzc portd omnis comparatio
- in capacitate quantitatis funda-
- tur, fecundium quam una quanti-
tas aliam continet vel "acquraté ,
vel ex parte tantum , vel cum
exceffu. Cum auntem in omni
ratione duo. fint termini Awtece-
dens 8 Confequens qui ad invi-
cem referuntur : Ille in nomi-
- R nati-

'
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nativo cfferri {olet , "hic in alio
cafu : exempli gratia linea fex
palmorum eft dupla line2 trium :
antecedens eft linea fex palmo-
rum ; confcquens, linez trium.
Exceflus antecedentis fupra con-

fequentem vel confequentis fupra

- antecedentem  dicitur  Differen-
tia terminorum, Ratio Rationalis
eft qua eft inter quantitates com- _-
nienfurabiles & numeris poteft
exprimi, ut ratio dupla , tripla,
&c. Ratio Irvationalis cft ea quz
eft inter magnitudines quarum
nullaeft communis menfura qua
“ullo numero poffit exprimi: ex-
empli gratia inter latus quadrati &
ejus diametrum.

- 4 Proportio eft rationum
- fimilitudo.

Yrace dicitur dreneyin , fen-

Cl' fus vero hic eft. Quemad-

modum comparatio - capacitatis

dvarum: quantttarum dicitur ra-

- tio:
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tio : Ita fuimilitudo duarum vel
plurium rationwn dicitur Propor-
tio. Ex gr. Cum fimilis fit ra-
tio 12. ad 4. quz 9.2d 3. ideo di-
<ointer has quantitates efle pro-
portionem , quia eft fimilitudo
rationum.

Proportio divitur in Arithme-
tivcam 5 Geometricam , & Mufi-
tam. Arithmetica et quando tres
vel plures numeri per eandem dif -
ferentiam progrediuntur , ut hi
‘numeri 4.7, 10. eft enim diffe-
rentia 4. & 7. zqualis differen-
tiz 7.8& 10. hzc proportio dici-
tur Arithmetica quia invenitur
‘inter numeros in ordine fiio na-
turali fumptos puta 1. 2. 3, 4
5. &c.

Geometrica . eft fimilitudo va-
tionum inter tres 5 vel plures
Yuantitates At inter -numeros 2.,
6. 18, eft enim ratio 2. ad’s.
fimilis rationi 6. ad 18. namu-
traque ratio eft tripla. Hzc?

R 3 ola
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folaeft propri¢ dicta proportio,
& quam hic definit Euclides.
Proportio Mufica eft quando tres
magnitudines ita ovdinantur ut ea-
dem [it vatio prime-ad tertiam ,
que differentic prime & [écunde ,
ad differentiam fecunde & tertia ,
ut 3. 4.6, Sunt in proportione
mufica, quiaeadem eft ratio pri-
mi numeri 3. ad tertium 6. que .
differentiz primi & fecundi, qua
eft 1, ad differentiam fecundi &
tertii-, quz eft 2, dicitur vero
harmonica, quia confonantes fa-
cit fonos ; inter quos invenitur.

§. Rationem habere inter
Jé quantitates dicuntur, que
polfumt  multiplicate fefe

mutuo fuperare.

Q uia ratio eft duarum quan-

\Z titatum .ejuldem generis
mutua fecundim menfuram " ha-
bitudo, proptered quantitates qu
: . ratio<
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rationem habent inter fe, debent
effe tales ut fe mutuo fuperare
poflint: nam quantitas quz me-~
titur alteram, poteft eam fupera-
re hinc.

Colligitur 1. inter lineam &
fuperficiem , inter fuperficiem
& corpus , inter lineam fini-
tam & infinitam , inter angu-
lum re&ilineum & conta&us,
nullam efle rationem , quia quan-
tumuis horum unum multipli-
plices , nunquam tamen aliud
fuperabie, _

Coll. 2, Inter diagonalem &
latus quadrati efle rationem,
quia ita poteft muleiplicari ut
latus excedat diagonalem , fed
hzc ratio dicitur irrationalis
quia non -poteft exprimi nu-
meris, )
~ Coll. 3. Inter curuilinea &
reGilinea efle rationem cum in-
ter ca {it 2qualitas & inzqualitas :
nam Hippocrates Chius Lunu-

R 4 fam
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lam crefcentem , & Archimedes
Parabolam quadravit , &-Proclus
intet angulos rectilineos & curni-
lineos zqualitatem demonftravit
lib. 3. in primum Euclid. ad 12,
axioma. '

6. In eadem ratione guan-
titates dicuntwr effe s prima
ad fecundam y & tertia ad -
quartam, cum prime &> ter-
tie equemultiplicia , a4 fe-
cunde & quarte equemul-
tiplicibus , qualifcunque fit
hac multiplicatio, wtrumque
&b utroque vel und deficiunt,
vel -una equalia funt 5 vel
una excedunt 5 fi es fuman-
tur , que inter [¢ refpon-
dent. ‘

: Signo oftendit Fuclides

‘ quomodo poffimus cogno-
fcere utrd quatuor quantitates fint

. ‘ in
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in cadem ratione, 1°.. Aquemul-
tiplica, inquit, primam quanti-
tatem & tertiam, 2°, Aquemul-
“tiplica fecundam & quartam. 3°.
conferas multiplicem prima cum
multiplici fecundz , & multi-
licem tertiz cum muleiplici
-quartz ; & vide , utrum quo-
tiefcunque multiplex primz de-
ficit 2 multiplict fecundz , vel
Zqualis eft, vel excedit, etiam
multiplex tertiz tunc deficiat 3
multiplici quartz , vel zqualis
it vel excedat : tunc enim fi
id fiat, certd concludas , has
uatuor quantitates effe in ea-
jem ratione, fi non fiat,, nega

efle,

8 6 12 9
4 2 6 3
A. B,

C. D.

Exemplum : volo {cire utrum

hz quantitates A. B, C. D.{intin -
eadem
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cadem ratione: 1°; zquemulti-
plico A. & C. putaper binarium.
2°. zquemultiplico. B. & D. pu-
ta per ternarium, ut faGum vi-
des fuperius. 3°. confero -multi-
plicem primz 8. cum multiplici
fecundz 6. & multiplicem tertiz
12. cum multiplici quartz 9. &
video non tantim multiplicem
fecundx deficere 3 multiplici
“primz , fed multiplicem quartE
deficere 3 multiplici terti,

12 12 18 18
4 2 6 3

A B CD.

Deinde iterum ¢quemultiplico
A. & C. puta per ternarium : ii-
militer zquemultiplico B. & D.
puta per Penarium (eadem eft ratio
de quocunque numero per quem
zquemultiplices ) tum video
multiplicem primz - @qualem
effe multiplici (lc:cundx : & mul-
. : tipli-
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tiplicem tertiz wmultiplici quar-
‘t2. -

8 161224
4 2 6 3
A B C D.

- Tertio 2quemudtiplico A. &
C. puta per bwarium , zquemul-
~ tiplico etianr B, & D. puta per
octotarinm & adverto multipli-
cem primz 8, deficere 3 multi-
plici fecund2 16, & multiplicem
tertiz 12, 3 multipliciquartz 24.
& qud itercunque @quemul-
npix’:;nqu?ﬂ: qmngimtw(’}:l-fem-
pes fe habet multiplex prima ad
multiplicems fecundz , ut {e habet
- maultiplex tertiz ad multiplicem
quartz , id eft fimul deficinne
vel excedunt vel funt aquales,
propeerea concludo effe quatuor
illas quantitates proportionales &
€arum primam in eadem ratione
efle ad fecundam inquaeft tertia
ad quastam, -

16
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16 15 24 25§

4 3 6 5
A B C D.

~ Alterum, exemplum. Propo-
nantur aliz quatuor ABC D.

1°, zquemultiplico A.& C. puta
per quaternarium. 2°. zquen.nul-
tiplico B. & D. puta per quina-
rium.  3°. Video multiplicem

prime 16. fuperare multiplicem
- fecundz 15. multplicem vero
© tertiz 24.  fuperari 3 muleiplici

quartz. 25, quare concludo duas

quantitates.non efle in eadem ra-
tione, quia fi effent in eadem ra-

tione, quadniplum tertiz fupera-

ret quadruplum 4= Sicut qua-

druplum prime , fuperat quadru-

plum fecunda. Id enim geri de-

bet qualifcunque fit multiplicatio.

Quare licet duplum primz fupe-
ret duplum fecunde 5 & fimiliter

duplum tertiz fuperet duplum

: ’ quar-
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quartz, Tamen non poteft inde
colligi quod fint proportionales ;
quiaut fint proportionales opor-
tet jta fieri facta quavis mulipli-
catione,

SCHOLIUM.
Hzc funt quz ad verba &

fenfum Euclidis nunc oc-
currunt, Quod ad rem ipfam,
nunquam judicavi definitionem
illam pofle infervire tyronibus :
cum tradatur per obfcurius, Sic
itaqueillam aliter enuncio. Qua-
tuor quantitates dicuntur effe pro-
portionales , cum prima eodem
modo continet f[ecundam s vel con-
tinetur & [ecundas quo tertia conti-
met quartam vel continetur & quar-
t4. Nam quatuor quantitates effe
roportionales , eft primam fta fe
}:abere ad {ecundam, ficut tertia
fe habet ad quartam : hoc autem
aliud nihil eft, quam primamita
effe majorem vel minorem fe-
S cun=
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cunda, ficut tertia major eft vl
minor quarta. Si autem res ita fe
habet, prima ecdem modo con-
tinebit fecundam, vel<i fecunda
continebitur, quo tertia contine-
bit quartam vel d quarta contine-
bitur. Igitir quatuor quantitates
dicuntur proportionales , cum
- prima eodem modo continet fe-
cundam, vel continetur i {fecun-
da, quo tertia continet quartam
vel continetur a quarta.

Nota hanc definitionem con-
venire tum quantitatibus rationa-
libus, tum irrationalibus. Super-
eft tantum explicandus ille mo-
dus continentiz vel contentionis

ui dicituridem, Ille autem mo-
gus dicitur idem dupliciter,primo
cum prima quantitas continet fe-
cundam aut continetur a fecunda
toties exacte, quoties tertia con-
tinct quartam, aut continetur 3
uarta exace , ita ut nulla pars
?uperﬁt v.g. linea duorum pedum
A toties
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toties continet lineam unius pe-
dis, quoties linea 6. pedum con- .
_tinet lineam 3. pedum. Simili-
. terque linea unius pedis toties
continetur in linea duorum pe-
dum, quoties linea 3. pedum con-
tinetur in linea 6. pedum. Et pro-
indc 4. ille line® dicuntur pro-
portionales,

Secundo, ille modus continen-
tiz vel contentionis dicitur idem
cum prima fecundam , & tertia
quartam zque continet ; & prz-
terea eandem partem , vel eafldem
partes ; vel cum prima, cum tali
{ui parte aut talibus partibus con-
tinetur in fecunda, quoties tertia
cum eadem, aut talibus partibus
continctur in quarta. Ut linea ro.
pedum continet toties lineam 3, .
pedum & talem infuper cjus par-
tem, quotics lineam 6, pedum
qualemve ejus partem continet
linea 20. pedum. Nam lintea 10.
‘continet tér lineam trium pedum

S22 - & in- .
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& infuper trientem ipfius terna-
rii, ficut linea 20. pedum conti-
net ter 6, & infuper trientem
ipfius fenarii. Similiter linea 12.
pedum toties continet lineam §.
pedum & tales ejus partes, quo-
ties lineam 10, pedum qualefve
ejus partes continet linea 24.
Rurfus linea 3. pedum cum tali
fui parte continetur in linea 10.
pedum ficut linea 6. pedum cum
tali fui parte continetur in li-
nea 20. pedum. Similiter linea 5.
pedum cum talibus fui partibus
continetur in linea 12. pedum,
ficut linea 10. pedum cum talibus
fui partibus contineturin linea 24.
pedum,

7. Eandem autem haben.
tem ratiomem quantitates .
vocentur proportionales.

Nam quz habent eandem ra-
tionem, habent rationum fi-

mili-
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militudinem feu proportionem.
Quod i proportio non interrum-
pitur , dicitur continua propor-
tio , qualis eft in his oumeris 4. 8.
16. 32. qui propterea dicuntur
continue proportionales : fecus
autem dicuntur tantum propor-
tionales ut 4. 2.6. 3.

8. Cum vero equemulti-
plicium , multiplex prime ,
excefferit multiplicem fe-
cunde : at multiplex tertice
non excefferst multiplicem
quarte : tunc prima ad fe- -
cundam , majorem rationem
habere dicetur, quam tertia,
ad quartam.

16. 15. 24 29.
4. 3. 6. 3.
A B C D.
SCHOLIU M.
el potius ut jn {cholio ad de-
finitionem 6. 3 contrario
S 3 ’ tunc
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tunc prima ad fecundam majorem

rationem habet quam tertia ad
uartam cum primum antecen-
ens magis continet fuum confe-

?uens quam alterum antecendens
uum confequens, & contra,

"9. Proportio vero intri-
bus ad minimum terminis

confiftis.

C um proportio fit rationum
{imilitudo : ratio autem fie
duarum magnitudinum ejufdem
generis comparatio y duarum una
dicitur antecedens , alia confe-
quens ¢ in proportione, ad mini-
mum duo requiruntur antece-
dentia, & duo confequentia: quia
tamen medius terminus poteft
efle confequens prima & antece-
dens fecund= rationis , propterea
proportio poteft efle in tribus ter-
minis, nimirum quz continua eft
ut 16. 8. 4.que vero non eft con-
: : tinua,
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tinua, poftulat quator terminos
utié. 4.12.3.

0. Cum autem tres quan-
titates proportionales fue-
rint: prima adtertiam dici-
tur duplicatam habere ratso-
nem 5 eam quam habet ad fe-
“cundam. At cum quatuor
- quantitates continue propor-
tionales fuerint : prima ad
quartam dicitur triplicatam
babere rationem , eam quam
habet ad [ecundam : & fem-~
per deinceps uno amplus
quandiu proporiio extiterst.

D ifferunt ratio dupla & ratio

duplicata, itemquem ratio

eripla, & ratio triplicata, utifta

oftendunt exempla. :
64. 16. 4. 1.
A. B.C. D. -

S 4 P
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Primum fint quatuor quanti-
tates A.B. C.D. continue pro-
portionales , nulla ex ipfis erit
ratio dupla vel tripla, & erit ni-
hilominus in ipfis unaratio dupli-
cata & una triplicata: quia ratio
primz ad fecundam erit inter
primam & tertiam duplicata,
Erit porro illa ratio prima ad fe-
cundam quadrupla. Quartz ad
tertiam quadrupla duplicata , id
eft quater quadrupla feu fexde-
cupla, Primz ad quartam qua-
drupla triplicata , id eft quater
quater quadrupla , id eft quater
fexdecupla , 1d eft, fexagequa-
drupla. : '
Secundum. - Sint quantitates
’ . 2. 4. 8.
quatuor E. F. G. H. contjnue
proportionales , -erit prima fub-
dupla fecundz. - Secunda tertie. -
Tertiaquartz : Erit tamen ratio
primz ad tertiam dupla rationis
. quam habet prima ad fecundam.

Erit
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Erit item ratio primz ad quar-
tam, tripla rationis quam Hibet
prima ad fecundam, nec tamen
eritprima dupla tertiz, fedejus
fubquadrupla: nec primaefteripla
quartz , fub ejus fubo&upla,

Uno verbo difcrimen aperio,
Inter duas quantitates non dicis
tur effe ratio dupla nifi una pre-
cife bis alteram contineat: dici-
tur autem effe ratio duplicata,
quamcunque habeant inzquali- .
tatem , modo bis ea repetatur
comparatioquz eft intet primum
8 fecundum terminum.: & tripli-
cata, fitertio eadem inftituatur,

11. Homolog e quantita-
tes dicuntur effe anteceden-
tes quidem anmtecedentibus o
comfequentes veraconféquen~
tious. ' ~

- 1.4.8. 32.

Si proportionales funt ABCD.
& ut prima ad fecundam, ita

] ' tertia



.
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tertia ad quartam : homologz
dicéhter prima & tertia inter fe,
fecunda item & quarta inter fe,
quia eafdem , vices ‘gerunt prima
& tertia, & fimiliter fecunda &
quarta.

Sequuntur modi argiimentandi in
proportionibus, qui inferius fuss locis
demonfbrabuntur.

12. Alterna ratio , eff

v fumptio antecedentss ad an-

tecedentem , & confequents
ad confequentem..

Q uia Geometrz quinque di-

verfas conclufiones colli-

gunt ex una quatuor quantitiatum‘

. propottione , propterea quinque
modos illarum  conclufionum
nung definit Euclides. Prima eft
alterna, hoc eft permutata ratio,
feu permutando quantitates &
comparando ‘ipfas antecedentes

' : : ~ intes
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inter {e , & ipfas -confequentes
. inter fe, '

9. ’3~. 6. 2.
A. B. C. D.

puta ex eo quod proportionales
funt ABCD, eftque ut A. ad
B. ita C. ad D. inferam ergo
permutando ut A. ad C, ita B.
ad D,

13. Inverfa ratio , eff
Sumptio confequentis inftar
antecedentss ad anteceden-
tem velut confequentem.

ecunda fpecies feu modus ar-
Sgument;mdi dicitur inverfa
¢atio, quando confequens inftar
antecedentis fumitur , inverten-
do fcilicet terminos proportio-
nis , & ad antecédens velut ad
confequens comparatur. Nam .
9 - 3 6 2
quiaeft ut A, adB, itaC, ad C.
Ergo
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Ergo - invertendo inferam ut

3 9 2 6
B.ad A.itaD. ad C.

- 14. Compofitio ratio-
nisy eft fumptio anteceden-
tis cum confequente , velut
unius ad ipfum confequen-
fem.

Tertia fpecies dicitur ‘com-
pofitio rationis cum ante-
cedens fimul cum confequente
inftar unius fumitur , & ad confe-
quens comparatur, Sic, Quiaeft

9 3 6 2

ut A, ad B. ita C. ad C. ergo
12 3
componendo erit, ut AB. ad B.

8 : an :
itaCD. adD.

15. “Divifio rationis e
Jamptio exceffus , quo con-
Jequentem fuperat amteces

dens,
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dens , ad ipfum confequen-
‘tem. :

. oc eft comparatio differen-
I l tiz términorum cum alteru-
tro ipforum. ‘

9 6 2

Ut quia eft ut A. ad é itaC.ad D.

.erit dividendout 6. ad 3. itag.ad 2. -
velut6.adg.itag.ad 6.

16. Converfio rationis, eff .
Sumptio antecedentss ad ex-
ceffum s quo flperat antece-
dens ipfum confequens.

“ Yoc eft, comparatio unius
l l termini cum differentia tere
minorum, : :

) 3 6 e
utquiactut A ad B. ita C. ad Dr
Erit convertendo rationem.

utg.ad 6.ita6.ad 4.
velut 3. ad 6. ita2.ad 4.
Unde vides quod converfio ¢f}
divifionis inyexfio. _
T 17, Ex
- -

\
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17. Ex #qualitateratio
eftyfiplures duabus fint quan-
titates , & bis alie multitu-
dine pares, que bine fuman-
- ¥ur in cadem ratione : cum
UL in primis magnitudinibus
prima ad wltimam, fic & in
. Jecundis magnitudinibus
prima ad altimam fé ha-
oeat. Vel

Sumptioextfcmorum » per fub-
1 J)du&ionem mediorum, Ut f{i
fint plures magitudines.
| 1 4
A B C
Et aliz totidem.
6 g 2
D EF bim&
Binz in eadem ratione. hoc eft ut
! 12
A, ad
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12 ) 6
" A.ad B. quidpiam, ita D. adE.
quidpiam, & ut B, ad C.ita. E.ad
E. erit ex aquo ut in prioribus

12 4
A. ad ultimam C, ita in pofte-

6 2

cvioribus D, ad F. Nullum nu-
merum oportet opponere ipfis B.
& E, quia hic non agitur deipfo,
fed in fequentibus, Continet au-
tem zqualitas rationis duos mo-
dos argumentandi ex proportione
- plurium , quam quatuor quantita-
tum: hos duz fequentes definitio-
‘nes explicant.

 18. Ordinata proportie
efts cum fuerit quemadmo-
dum antecedens ad comfe-
que;tem, ita ajz‘t:c'edmud
- confequentem : fuerit etiam

ut confequens ad alind quid-
piam, ita confequens. ad a-

liud quidpiam. :
- T 2 Dici-
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Dicitur ordinata proportio,
qua duz partes proportio-
niseundem fervant fuarum ratio-
num ordinem,

6 4
B C

3 2
EF

Oa o

N

Exemplum, efto utrur%ue pat-
tis primaratio eft dupla, fecunda
ratio eft fefquialtera, Concludi-

tur quod ut eft A, ad C. ita et
6
D. adF.

" 19. Perturbata autem
proportioeft s cum tribus po-
[itis magnitudinibus,Cr aliis
que fint his multitudine pa-
res: ut in primis quidem ma-
gnitudinibus [e habet ante-

. cedens




"LrBerR QuINTus, 21t

cedens ad confequentem : ita
in fecundis magnitudinibus
antecedens ad confequentem:
L Ut autems in primis magnitu-
dinibus confequens ad alind
guidpiam : ;c' in fecundis
magnitudinibus  quidpiam
ad antecedentem.

oc eft, cum ut in primis,
H prima fe habet ad fecun-
dam, ita in fecundis fecunda ad
tertiam; & ut in primis fecunda ad
tertiam, itainfecundis, prima fe
habet ad fecundam, dicitur hac
proportio perturbata 5 quia una
proportionis pars non fervat or-
dinem rationum alterius partis,

Exemplumefto.

S

Cx »3u
Ik W
bl T

In
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In prima propofitionis parte, ra-
. tiodupla przcedit fefquialteram, -
Infecunda partefequitur,
Concluditur tamen perinde at-
que in proportione ordinata.

Quod ut eft
12 4
A ad C
Sicelt 6 = 2-
D ad F

. Axioma ex Tacqueto.

Datis tribus quantitasibus dabilis
eft quarta ad quamtertia talem ra-
tionem habet s qualem prima ad fe- -
enndzshoc efd, quoties prima continet
vel continetura fecunda , totiester-

tigcontinet vel comtinetur & quarta,

NOTA. .

Cum perplurimz hujus libri propofi-
tioncs tamquam axiomata haberi pof~
" funt, fubinde fimpliciter nulla adhﬁgt:
" demonfiratione declarabo. )
Acutiflimi "Tacqueti Methodus lau-
danda, fed ne in totum videar difcedere
a Fournier ordinem propofitionum pro-
fequar, o PRO-
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PROPOSITIO I

. 1.3.°Y. 8i fint quotcunque 1y,

A.E.C. F. magnitudines quotcun-~
6. 2. que magnitudinum -
G.H. qualium numero, fin-

gule fingularuin equemulsiplices

quam multiplex eft unius una ma-

_gritudo , tam multiplices erunt &
omises omuinm.

Yd eft quia 2 aequ'eml’xltiplicesa

funt A,ad E.& C.ad F. SiA.2.5

- &C. jungantur in G. fimiliterque
E.&F. in H, quam multiplex erit
A.ipfius E. & C. ipfius F. tam
multiplex crit G. iP(EJ_S‘H.

Prob. Quia tam G, quamH,

2quali numero partium continen- .

tium ac’ contentarum. augentur,

'D‘tf.‘
§ .
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PROPOSITIO II

. 6 3 4 2 SiprimaA, fecunde

A.B.C.D. B.eque fuerit multi-

9 6 1§ 10 plexyatque tertia C,

E.F.G.H. quarte D. fuerit au-
tem & quinta E. fecunde B. aqué
multiplex, atque fexta F. quarta D,
erit & compofita prima cum quinta
E.nempeG. fecunde B, equemul-

tiplex, atquetertia C, cum fextaF.

nempe H. quarte D.

Prob. ex hypothefi fecunda B.
. &'quarta D.pari numero con-

tinentur in fuis multiplicibusA. &

C.nempe bis. Similiterque eadem

fecunda B.& quarta D.pari nume- -
‘ro continentur in fuis aliis mult-.

plicibus E. & F. nempeter. Ergo

per precedentem , continebuntur *

etiam pari numero in multiplici-
bus colle&tis, hoc eft fi compo-

_ nantur A.& E. ut fiat G.fimiliter-

Zup F.& G.ut fiat H. quemadino-
um 6. 15. continet B. 3. quin-

" quies. Ita H, 10, continebit D.2.

quinquies. - PRO-
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PROPOSITIO IIL

4263 SifitprimaA. fecun- pp, 5,
ABCD de B. eque multiplex ,
8 12 atque tertia C. quarte

E F  D. futhantur sutem o~
quemultiplices E. & F. prima’ A,

. G tertie C 2 erit ex aquo [umpta-
vum, staque utriufque equemul-
tiplex 5 altera quidem E. fecunda
B. altera autem F. quarte D.

rob. Ponuntur B, & D\ z-
P qualiter contineri in fingulis
A. & C, ergo zqualiter 2 conti- o 1, g,
nentur etiam in iifdem pari nume-
ro multiplicatisin E. & F.

PRO-
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PROPOSITIO 1V, -

4 26 3 Siprima A.ad fecun-

ABCD damB. candem babse~ .

8 6129 mitrationem actestiaad
EF GH quartam: etiam aqui-
multiplices prime E. & tertia G,

ad equemultiplices fecunde F. & -

quarta H., juxta quamvis multipli-
vationem ecandem habebunt yatio-

nem s fi prout inter fe refpondent ,

Jumpte fuering,

Poﬁta & explicata fuperius 3
nobis definitione 6. hanc
poprofitionem fic breviter per-
ftringo,

Ratio patet prafertim ex {cho-

lio 6. def. utique idem eft quatuor ~

quantitates in eadem efle ratione
& earum zquimultiplicia veluna
deficere vel una excedere vel una
gﬁualia effe,quemadmodum idem

& vel conferre fingulas B. &
. - - D.ad

A
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D. ad fingulas A. & C. atque B.
& D. zqualiter multiplicatas ad
A.& C. pariinter {fe numero mul-
tiplicatas. -

Corollarium,

Hinc etiam patet veritas ra-.
tionis converfz. Nam fi A,
- eft ita majus ipfo B. ficut C.
iplo D, eft evidens B. ita minus
- fore ipfo A. ficut D. ipfo C,
‘minus eft. Nec minus foret
evidens fi A, & C. fumpta ef-
fent zqualia , eut minora ipfis
B.&D.

PRO-
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PROPOSITIO V.

™4 E 4 F 2 Si magnitudo A,
" C 8 D 4 magnitudinis B. ita
A12.B 6 multiplex fuerit : ut
ablata C, ablate D. etiam reliqua
E. religie F. ita multiplex.erit’, ut
sota A. totiss B. :

: I)atet. Sit enim A. duplum
ipfius B. & pars ablata C, du-
pla fimiliter partis ablatz D. er-
go firefidua E. noneft duplex re-
iduz F. omnes partes totius B.

non continentur in omnibus par-
- tibus toties A. ficut totumin to-
to. Eft ergo refidua refiduz ita

. multiplex , uttotatotius

PRO-
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PROPOSITIO FL

G:2H3G8Hi12 Siduen,.s,
"E1wF15E 4 F 6 magnitu-

A12B 18A12B 18 dines A,

C2D3C:D 3 &B.dus-

. rum magnitudinum C. & D, fint

equemnltiplices: & detracte qua--
dam EF. fint earundem CD. 2que-

. multiplices, Relique G H. sifdem

CD. aut aquales funt aut aque-

multiplices.

.Prob. C. &D.intctis A, & B,
& in eorum aliquibus parti-
bus affumptis E. & F. zepaliter
continentur ex hypothefi: 3 ergo,,. g,
zqualiter etiam continebuntur in
reliquis G, & H. F_r‘go relique

¢jufdem , aut 2quales funt aut -
- quemultiplices.

' PRO-
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PROPOSITIO VII.

. A A Equales A. & A.

12 B 12 adeandemC. ean-

4 - dem habent - ratio-
pem : & eadem C. ad aqualcs
A.G A

Pnnﬂ' mum eft axioma & per-
lare patet ex fcholio def, 3.
collato cum axiom,. 1. lib. 1.’

Scxl. — ratio eft ®qualis eft ra-

doni =

B.

"

PR O-
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PROPOSITIO VIII,

16 8 5 Inaqualium magnitsdi- 1.3,
A BC nem A.B. major A.ad

6 4 8 candem C, majoremya-
gionem habet, quam minoy B+ Et
eadem C. ad minorens B. majorem
babet vationem 5 quam ad majo-
rem A

Prob 18 pars. Si A. cﬂ'et ¢qua-
lis B. vel fi A. & B. zqualiter
continerent C, eandem rationem
haberent 2 ad C. & C. eandem 6.
ad A. & B. per precedentem: fed P
major ponitur A. hoc eft pluries
continere G. ergo per definitio-
nem 8. A. majorem habet ratio-
nem ad C, Prob. 2, Et quia C.
pluries continetur ab A. quama
B. minorem habebitad A. ratio=
‘nem quam ad B. pcr 8. def,

vV 2 PRO~
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.PROPOSITIO IX.

A B C QueA&B.udeandem
15 15 4 C. eandem babent ra-
tionem 5 aquales (ums inter [e, &
adquas AB. eadem C. eandem ha-
ber rationem, he quoque A B. «-
quales funt inter [e.

i enim dicas A. efle majus
quam B. 2 ergo major erit ra-
tio majoris A, ad eandem C.

_ quim minoris B. ad eandem C.

Item major ratio ipfius C. ad B,
quam ad A, quod eft contrahy-
pothefim, : , "

PRO-

<
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PROPOSITIO X.

16-8 4 Earum magnitudinum th, w;

- A BC AB. que adeandem C,
babent rationem : que A. rationem
majorem habet 5 hac major eft : ad

‘quam autem B, eadem C. majorem *
vationem habet s hec B, minor eff, '

Si enim B. effet zqualis aut
majorquam A, 2 haberent A. a2 7. s
& B.eandem rationemad C. vel

B. b haberet majorem 5 quodeftb 1, g
- contra hypothefim, Item i C,

‘habet majorem rationem ad A.’

quam ad B. minoreft A. quam

B, vel utrumque, quod dixi , fe-
quatur abfurgum., Hzc conver-

tit 8. :

V3 ‘PRO-
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PROPOSITIO XI.

hiA 9E 6 C12 Que cidem
B 6 F 4D 8 funteademra-
tiones 5 (7 tuter [¢ funt eadem,

H ®c Apropoﬁtio nulla videtur

ex premifis indigere ex-
plicatione: nimirum {i A B. ra-
tio fit zqualis rationi EF. ei-
demque E E. zqualis CD. erit
quoque A B. ratio aqualis fa-
tioni CD. per 1. axioma lib; 1.

P PRO-
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PROPOSITIO X1I1.

4 2 6 3 Sifintquotcunque ma- g, 5=,
A B CD gnitudines-preportiona- *

10§ les ABCD quemad-

E F' modum [e babuerit una
antecedentitm “A. ad unam confe-
quentium B. ita omnes antecedentes
E. ad omnes confequentes F,

uod prop. 1. de proportione
_ multiplici demonftratur, hic
deomni proportione etiam irra-
tionali oftenditur per eandem pri-
mam & defin. 6. {i fumanturan- -
tecedentium & confequentium
zquemultiplices. Ratio autem
generalis eﬁ, quiz A. & B. 2-
quali numero partium tam conti~
nentium quam contentarum au-
gentur in E, & F. adeoque quo-
ties A, vel C, continet B. vel D
toties continebit E. ipfum F.

V4, - PR O~
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PROPOSITIO XIII, =

7. 13. ABCDEF SiprimaA.adfe-
6 4324 3 cundamB. candem
babuerit vasionem quam term C.
ad quartam D. tertia verd 4d
quartam ma)orem habuerit ratio-
nem ; quim quinta E. ad fextam
F. prima quoque A, ad fecundam
B. majorem rationem babebit quam
quinta E. ad fextam F.

es per {c ex 3. def, clara ; uti-

que rauo — hoc eﬁ —' ex .

hypot. major eﬂ: ratione ;;:'
Q.E.D. ‘
PRO-
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PROPOSITIONIX.

2 3 812 Siprima A. dd fe- g o,
"9 9 9 9 cundam B. eandem ha-

12.8 6 4 bueris rationem, quam

A B CD tertia C. ad quartam

D. prima vero A. quam tertia C,
‘major fuerit 5 erit & fecunda B.
major quam quarta D. Quod fi
prima A. faerit aqualis tertie C.

erit & fecunda B. equalis quarte D.

Siverd minory & minor erit.

Sit A. major quam C. ergot &5.
a ratio A. ad B. hoc eft C.
ad 3. major erit ratione C, ad B,
adeoque per 10. hujus B. major
erit D. idem concludam fi A,
@qualis fuerit vel minor quam C.
- Q.E.D., -

7

PROU-
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PRGQPOSITIO XVP.

7. 35.C 25 D 35 Partes AGB.cum

s B 7 pariter multiplici-

bus C ¢ D, in eadem (unt ratione ,

fi prous fibi mstsuo re[pondent 5 ita
{umantur.

SIt A, parsipfius C. & B. ipfius
D. continet C. toties A. quo-
ties. D, ‘continet ipfam B, Quia
ergo ut una antecedentium, A.
ad unam confequentium B, itaa
3 1% 5. omnes antecedentes C. ad cmnes
confequentes D. ‘Ergo ut C, ad
D.itaA.adB. :

PRO-
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PROPOSITIO XVI.

A, 8 B 10 E 4
‘ C. 4D g F 5
- St quatuor magnitudines ABCD. 75, 169 -
proportionales fuerint & viciffim
proportionales erunt.

Oceft, fifitA.ad C, ficue
B.ad D, erit permutando vt

A. adB.itaC. ad D, )
Prob. Supponamus enim A.
continere C, bis, ficut continet
B. ipfum D. fi dividamus A.
& B, bifariam, erit E. zqualis C.
& F. zqualis D. fed utE. ad F,
~ficdupla A.adB. per 12. Ergo
ut dypla A. ad duplam B. fic C.
zqualis ipfi E. ad D, zqualem

ipfiF. Q,E.D. .

PRO-
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_ Th. x7.

PROPOSITIO XVII. -

C12 -E 6 Sicompo-
A 16 B.-8  “fite magni-

D 4 F 2 tudines,
proportionales fuerint » be quoque
divife proportionales evunt,

' H oc eft A, compofitum ex

C.&D.itaB.ex E.& F.fit-
queut A. 16. ad fui partem D. 4.

" itaB.8.adF.z, ent & ut C,12.

adD.4.itaE, 6.ad F, 2.
Id-probant Theon & alii per ¢-
que multiplices. Dibualdus quod
alids fequeretur partem efle -
qualem toti. Breviter A. & B.
ponuntur proportionales 2 ergo
@nili ratione continent par-
tes D.& F. puta quater : ergofi
exdem ¢ fuis fingulis totis aufe-
rantur, fimiliter in refiduis C. F.
continebuntur : erit ergo ut C.

ad D. itaF.ad F,

. PRO-
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PROPOSITIO XVIII.

Ci12 E 6 Sidivifen

A 16 B 8  magnitudi-
- D 4 F 2 nes fim
proporitonales , e quoque compofite
propertionales erunt. o '

it ut D. ad C. ita F. ad E.

Erit& A.adD.ut B, ad F,

Prab. Ex hypothefi partes C.
E. fimili ratione continent partes
D. F. ergo {i hz illis addantur,
" tota A. B. adhuc fimili ratione
- continebunt fuas partes D. F.,

NOTA
Hazc propofitio & precedens
cujus eft converfum, eodem jure

inter axiomata quo 2.3.& axioma
lib. 1. recenferi poflet.

X ? R O-
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. PROPOSITIO XIX.,

f.i9. D 4 F i Siquem-
A 16 B 8  admodum

€ Y6 - E 6 totum A.
wud totum B. ita ablatum D. fe ha-
* buerit adablatum ¥. & rveliquum
C. ad reliqguum E. atotum A. ad

‘B, fe habebir. '

1) rob. A. B. D. F. ponuntur
216. 5. roportionales ; erit * ergo
biy.s. 0t B.ad F. ita A. ad D. Ergo®
eritut F.ad E.ita D. ad C." Ergo
nt F.ad D. ita E, ad C. hoc eft
ut tota A, ad totam B. cum pofita
fit A,adB.utD.ad F.
Brevius quia aliter omnes par-
‘tes effent majores omnibus parti-
‘bus , quamtotum toto. Idem
fere cum quinta, o

PRO-
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PROPOSITIO XX.
12'9 6 Sifinttres nmgmmdmu
A-BC ABC. & alie DER.™
8- 6 4 ipfis aquales numero, qua
D E F bine & in ecadem ratione
fumantur (hoceftut A, ad B.ita
D.ad E. & ut B. adC.itaE.
adF.) Ex aquo autem prima A.
quam tertia C. major fuenit, erit &
quarta D. quim [fexta F. major.”

Qodfiprima tertie aqualis fuerit s
erit & quarta equalis fexta s finilla
minor 5 hec quoque minor evit.

Prob ‘Sitmajor A. quamB. # -

ergo major eritratio ipfius Al'a8. 5.

ad B, quam C. ad B. fedratioA:
ad B. zqualis eft rationi D. ad E.
ergoetiam D. ad E. ratio major
eft quamB. ad C.hoceft E.ad F.
quare D. major erit F. per 10. 5¢
Haud fecus concludam fi A, ipfa
C. ¢qualis ponatur aut minor. In«
terpretes idem probant de quot-
cynque magnitudinibus, non de

nbus tantum. : -
. X 2 P R -
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PROPOSITIO XXI.

18 12 4 Sifint tres megnitudi-
A B C ABC. ¢&ipfis equales

27 9 6 numero DEF. que bins

- D E F &in eadem ratione (u-

mantur 5 fueritque perturbata ea-
rum proportia (hoceftut A.ad B.
ficE.ad F.& ut B, ad C, fic D.
ad E) Ex eqwo autem prima A,
quam tertia C. major. fuerit : erit
C quartaD. quam fexta F. major.
Quod fi prima tertie fuerit aqualis

_ eritCr quarta equalis fexte, finilla
" miner 5 bac quoque minor evit,

rob. Sit A. major quam C.

ergo per 8. A. ad B. majorem
sationem habebit qnam C. ad B.
fed ratio A. ad B. zqualis eft ra-
tioni E.ad F. ergo etiam ratio E,
ad F. major etit ratione B. ad C.
hoc eft D. ad E, adeoque per
10. 5. F. minor erit quam D.
Idem oftendetur fi A, minor vel
aqualis fucrit D,

PRO-
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PEGEOSITIO XXII,

96 86 4 St fuerinty, ,,
& B C- D E'F quotounque

¢ 1812161 8 magnitudines
G H: ¥ EMN ABC. ¢«
liwipfis agmalesmumere DEF. que
Une: in- eadem: ratione’ fumantur
(Hoeeftut'A; ad B. ita D, ad E.
&utB:.ad C.itaE. adF. ) &ex
syualititt in exdem ratione erunt,
Hoc eft erit' A, ad- €, ficut D,
adF,

P§aod: SumaminT ipfiramt A BC.
¢ atydemultighicia GHL - &ipfacum -

DKF. zquemultiplica, LMN. cum-
fimplicia-fift’in esdem ratione A. Al
B ve:D: ad’E. 8B ad!C. utE. ad F. _

2« eru_eofdmimultlplicia-G. ad- H.a 5. ¢
& H adLut L.ad M. & M. ad. N.

Ergo fi quotvis magnitudines G HI..

& aliztotidem L M N. binz fumantur

in eadem ratione quarum b primzb 20, 5.
ultimam in utroque ordine fimul ex-
cedunt., zquantur, ve! deficiunt, ca-
ramr{implices erunt in eadem ratione,
hoceftA.adC.cutD.ad F.

X 3 P R.O-

¢ 6.
Def.



246 Erem. Eucripis
PROPOSITIO XXIII,

M. 23018 13 4 Si fuerint tres magni-
A B C tudines ABC. alieque
27 9 6 ipfis aquales numero

. D E F DEF. quebipe in ea-
tione (umantur , fuerit autem per-
bata. eadem ratio ( hoc eft fit A,
‘adB.uwtE.ad F. &ut B. ad C.
itaD.adE.) etiam ex aqualitate
in eadem ratione evumt (hoc eft ut

A.adC.itaD.ad F.)

aing. VProb. 2 Si A. excedit C, zqua-
tur vel deficit ; D. excedet F.

b 15. 5. zquabitur , vel deficiet. b Idem-
ue fiet ‘in aequemultiglicibus.

o % go ex © zqualitate in ¢ eadem
46 ratone cft A, ad C. ita D.
S adF.

PRO-
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PROPOSITIO XX1V,

2> 6 SiprimaA. ad fecun- yp, 54
B C damB. candem habse-
10 1§ it rationem , quam
E F tertia C. ad quartam
14 2t D. habuerit autem &
‘G H' quimaE. ad [ecundam
B. eandem rationem quam fexta F.
ad quartam D. Etiam G. compofita
prima cum quinta : ad [ecundam B.
_ eandem babebit tationemy quamH,
tertia cumfextas adquartamD.

Prob. Ex hypothefi B. eft talis

pars {ingularum A.& E.qualis

eft D. fingularum C, & F. Ergo -

3 erit quoque B. talis pars com- a18. 3.
pofitarum A.& E. in G. qualis

eft ipfarum C.& F. compofita-
mmin H," S

o b

X4  PRO:



148 Erem BEucrrors

PROPOSITIO XXV.

v o4 9 %
A B € D
E 3 F K

th 15, Siquataor magmitudines ABCD
proportionales fuerir : maximn: A,
&rminima’D . veliquirduabus B'C.
majoreserany. -

arfiab AL 120 deanwsC, g,
: Weremagrebie E;- 30 dtein<fi: 3
Bi-4\ awferas:D. 3. remamebit
"F. 1. nunc quoniam eft A.ad B.
itr C. ad'D: etivquoqite dividen- -
do A B, irE. 3 Fix: fd A
nujor eft' C. ergp & E. mujor
eit'F, etgo’ A. compofitaexC,
& E. plits D. majorerivquam Bi
compofita exC, & F.. plus C,
Q.E.D. R

PRO-
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PROPOSITIO XXVI,

845 3 Siprima A ad fe-p, %
A B CD cundam B habaerit

majorem rationem quam tertia C.
ad.quartam D, habebit converten-
dos feconda B. adprimam A. mi~
noretts s quam quurta D. ad ter-
tiam C,

Haec & requuz oo propo(' -

tiones, cum non {int Eu-
clidis ,. eas non aliter demonfira-
bimus quim indicando propoﬁ-
tiones guchdls in quibus virtute
continentur,
Hanc vero propofitionem 4.
& 10. hujus elementi contineri,
- patet manifeft¢, -

RRO-



250 Evem Eucripis
PROPOSITIO XXVII,

7h: 25,8 g SiprimaA. ad feam- _
C D dam B, babuerit majo- -

rem vationem , quam tertia C. ad
quartam D. babebit quoque vicifiim
prima A, ad tertiam C. majorem
rationem , quam fecinda B. ad
guartam D. :

U Cont_ine’tur prop. 18.

“PROPOSITIO XXVIII,

Th. 58, 8 .3 Siprima A. ad fecun-
AB C D dam B. babuerit ma-
E 12 F 8 joremrationem , quam
tertia 'C. ad quartam D, habebit
quoque compofita prima cain (ecunda
. E. ad fecundam B. majorem ratio-
nem 5 quam compofita tertia cum
quarta E. ad quartam D

Contmetux prop. 18

PRO-
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PROPOSITIO.XXIX.

8 45 3 SicompofitaE.primar, a.
A B CD cumfecunda, ad fecnn-
E12F 8 dam B. majorem bha- -
baerit rationem quam compofita F.
tertia cum quarta ad quartam D
babebit quoque dividendo, prima A.
ad fecundam B. majoremyationem
quam tertia €. ad quartamD.

" - Continetur propofitione 17.
PROPOSITIO XXX

84 5 3. SicompofitaE. pnm4 The 30.
A B CD cumfecunda, ad [mm—

E 12 F 8 damB. habuerit majo-

rem rationem > quam compofitg F.
tertia cum quarta  ad quartam D,
habebit per converfionem rationis
prima cum fecunds E. “ad primam

A. minorem rationem 5 quam tertia

¢um quarta F. ad tertiam C.

Continetur prop, 19.
PRO-
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PROPOSITIO XXX,

16 8 4. 9 5 3
) A BC. DEF
Th 31. i fint tres magnitudines AB C,
& alic ipfis aquales numero DEF,
fitque major ratio prime priorum
A. ad fecundam B, quam prime po-
feriorum D. ad fecundam E. Item
Jecunde priorum B. ad tertiamC.
major quam [ecsunde poferiorum E.
~ adtertiam F. erit quoque ex aqua-
litate ma)ar ratio prime priorum
A. ad tertiam C. quam prime po-
ferioram D. ad tertiam F.

Continetut prop. 20. & 22,

i

PRO-
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ROPOSITIO XXXIL

8 5 Si fint tres magnitudi- gy, 34,
A B C nes ABC. & alie ipfis
"9 6 4 equales numero DEF,

D E F firque major ratio prime
priorum A. ad fecundam B. quam
fecunda pofteriorsn E. ad tertiam

E. Item fecunda priovum B. ad ter-
tiam C.:quam’ prima pofleriorurm

D. ad fecundam E. Ert quoque

ex aqualitate wajor ratio prime
priorum A. adtertiam C., quan pri=

me pofteriorum D. ad tertiam F.

Continetur prop. 21. & 23,

r
16

PROPOSITIO XXXIII,

12 6 Si fuemma;ormtzomttwﬂ, 33
A B A.adtotumB.quam ablati
4 3 C. adablatum D. evit &
C D reliqui E. ad reliquum F.
8 3 major ratio, quam tomaA
E F adtotumB.
Contmetur pro pofitione 18,
Y .PRO-
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PROPOSI TIO XXXIV.
12 8 4. 6 5 3 Sifint quor-
A BC. D E F cunque magni-
tudines ABC. & alie ipfis quales
numera D EF, firque ma;or ratio

_ ptime priovum A. ad primam pofte-

vierum D. quam [ecunde B. ad [e-
cundam E. & B. ad eundem E,

major, quam tertie C, ad tertiam
F. ¢ fic deinceps : habebunt omnes
priores fimul ABC. ad omnes pofte-
viores fmul DEF. majorem ratio-.
nem quam_omnes priores B C. re-
litaprima A. ad omnes pofteriores,

" EF. relita quoque prima D, mino-

rein autem, quam prima priorsim A.
ad primam pofleriorum D, majorem

. denique etiam quam ultima priorum

14.16.17.18.

C. ad ultimam pofteriorum F, -

ujus nullus vfus & facilis
H d emonﬂratio ex preceden-

tibus.
N o T A
Buidam inter ulebmm numerant.

\’ Eu-
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EVCLIDIS

ELEMENTUM VI
DEFINI;I'.ONES.

- A ’ N |
, / \\ . D
LN
1. Similes ﬁgzmé rectsli-
nez funt , que & angulos
fingulos fingiilis zquales ha-
bent , atque etiam latera ,

. que circum angulos equales
Sunt, proportionalia. -

Duas conditiones requirit,

1. ut anguli {int zquales
finguli ﬁngu]is, ut hic A.& D.B.
& E. C. & F. 2. ut latera circa

xquales angulos ’ﬁnt:prgportfo—
Y 2 nalia,




~—

256 Evem Eucripis
nalia , hoc eft ita fe habeat B A.
ad AC.ut ED.ad DF. quodf
harum altera delit, nen dicentur
fimiles. Sic quadratum & altera
parte longius non funt {miles
figurz.

7 ¢ H
A B/ ¢
E—Ip v

. 2. Reciproce autem f-
gure funt 5 cum inulrague
figura , antecedentes & con-
ffqumte.r rationum termini
Suerim. .

Hoc patet maxime in paralle-

logrammis & triangulis
nam fiqua ratione AB.eft ad BG,
in
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in eadem fit BE, ad BC. erunt re-

ciprocz figurz, nam in utroque

eft antecedens & confequens di-
verfarum rationum,

A o¢ B

3. Secundum extremam
& mediam rationem , refie -
AB. feiFacffe dicitur , cum
ut tota AB.ad majus fegmen-
tum AC. ita majis AC.
ad minus CB. fé babue-
rit.
b miram fui utilitatemn, hac

proportio , divina commu-,
niter appellatur ; aft mirum quod

11. prop. lib. 2, hic inter defini- ~

tiones anAumeratur , nifi velis
veritatem jam demonftratam hic
refumi.

Y3 44-



158 ‘ELE_M; Eu_cr.fn-ts '

A N

D C B
. 4 Altitudo cujufque fi-
. ium s eft linee perpendicy-
ris AD. avertice ad ba-
fim deducta.
~~um ut ait Ptol. lib, de A-
Cnal. menfura cujufque rei
debeat effe ftata; merito Eu-
clides & perpendiculari altitu-
" dinem petit cujufvis ﬁgurz:
fola enim perpendicularis eft
ftatz & certz . longitudinis :
" hanc vero altitudinem lib, 1.
vocavit effe in iifdem parallelis.

. 5". ‘Ra-
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yose

5. Ratio ex rationibus

componi dicitur 5 cum ratio-

num quantstates , inter [¢

. multiplicate , aliquam effe-
_ rint rationem.

V Quod Euclides vocat quanti-

tates rationum, folent Geo-
metre vocare Denominatorem.
Numerus enim eft 3 quo petitur
nomen proportionis ; fic 4. eft
denomifator rationis quadruple :
. 3.tripla. Ratio igitur eft ratio~
nibus componi dicitur , quando
harum denominatores feu quanti-
tates rationum inter fe multiplica-
tzaliquam aliam rationem fece-
rint, Sic ex ratione dupla & tri-
_ pla componitur fextupla, que eft
ratio ex rationibus : nam fex
componitur ex denominatore du-
pla 3. Inter fe enim multiplicdti
faciunt 6. denominatorem:ratio-
nis fextuple compohtz.

Y 4 PRO-



260 FreM, Eucripis
PROPOSITIO I.

Th. 1.

- Triangula ABC, DEF. ¢&

parallogramma CG, DF. quorum

aDef.4. 3 eqdem fuerit altitudo G H. B F,

ita [¢ babent inter fe s ut bafes
"B€. EF. '

d eft, eam inter {e habent ratio-

- A nem quam bafes. Prob, Trian-

abef.4. gula ejufdem altitudinis 2 poffunt -

b 36 nter parallelas conftitui: b tunc

autem quz zqualem habcbunt ba-

fim, erunt 2qualia, que maiorem

majora, quz minorem . minora.

¢15. 5. Idemque © eft de zquemultiplici-

_ bus. Ergo abfoluté triangula fe

* habent ut bafes, fimiliterque pa-

. rallelogramma 3 cum fint dupla

434. 1. 4 triangulorum, :

- ‘ PRO-
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PROPOSITIO IL
4 ’ Siad trian- ¢y, .

o guli ABC.la-
tus unum CB,
L/ \ parallela du-

NG _S"" b; catur ED, bac
% proportionali- -
& 3 fer fecabit
' . ipfius * trian-
guli latera AC. AB. Etfitrianguli
latera, proportionaliter fefta fint,
reita D E. per pandta fellionis |
dutta 5 erit parallela ad veliquum
ipfisu trianguli latus C B,

rob. Dugis duabus re&tis EB.DC.
aerunt triangula EDC. EDB. fuper , 371
eandem bafim ED. & inter eafdem
parallelas ED. CB. zqualia.b Ergo utb1.6.
AED.ad ECD.ita AE. ad EC. ¢ (funt ¢ Defig. ,
enimin eadem altitudine ) & ut ADE, -
ad DBE.ita AD.ad DB.dergout AE.ad d 7.
EC.ita AD.ad DB. 2.Ponanturjam la-
tera AC. AB. proportionaliter fetain E.
& D. cum AED.ad DEC. eandem habe- -
atrationem, quamad EDB. (mamctut
AE.ad EC. fic AD.ad DB.cum trian%-u-
_lafint ejufdem altitudinis) eeruntDEC.
EDB. zqualia, & quia funtineadem

&9.5.
bafi ferunt inter parallelas. QEII?R '

39. &
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. PROPOSITIO III,

N Si trianguli
& \ ABC. angu-
\ dus A, bifa-
A riam (edtus fit:
fecans  autem
angulum reita
cAD. feedr
Imﬁm B C. ba-
~ fis fegmemta BD. D C, eandem
babebunt rationem , quam veliqua
manguit latera BA. AC. & fi
bafis fegmenta BD. D C. ean-
dem babeant vationem s quam re- .
ligua trianguli latem BA. AC,
veta AD. quz 4 vertice A. ad
fetionem D. producitur 5 bifa-

riam f[ecat tnangult ipfius angu-
lum A,

a3 1. Prob Ad pun&um B 2 aga-
tur BE. ipfi D A, parallela,

‘ 217¢cu1 C A. producta b occurrat in
" c29.1, E. tunc erit EBA ¢ zqualis
aher-

B D
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alterno BA D, & E. externo

D A C. ergocumanguli BAD.

C A D. zquales ponantur, erunt
anguli EB A. & E. zqualcs, &

re@e B 'A. AF. 4 zquales,d 6
Ergo cum in triangulo EB-C,
rectz D A. B E. parallele fint,

ut EA. hoc eft BA., ad AC,

¢ ita BD. ad D C. Sit rurfuse 3. 6.
ut BA. ad AC. fic BD. ad
DC. ut autem BD.ad DC, -

ita felt EA. ad AC. 8 Ergof 5
ut BA.ad AC. ita EA, ad®'" " -
AC, bzqualesergo BA. EA.nh g
& ianguli ABE. & E. Cumis.x.
ergo A BE. alterno BAD.
@qualis fit & E. externo D A C.
erunt anguli BAD. DAC,
xquales. - N

PROU-
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- PROPOSITIO 1V.
Zquiangulo-
rum  triangu-
lorums A CB.
DBE. propor-
tionalia  funt
~latera (hoceft
ut AC.ad CB.
itaDB.ad BE)
qual circa I‘
C - B unles angulos
E ’ qCé-Bé' bho-
mologa funt latera BA. ED. qun 4gsali-
bss angulis C. ¢ B. fubtenduntur.
P rob. Sic'in dire€tum flatue reétas _

CB. BE. utangulusextern. D BE:

interno C. fitzqualis: tuncDB. & °

AC.acrunt parallelle: fimiliterque ED.

" BA.cumanguli E. & ABC. fint quales.

-Et quia anguli ACB. ABC. hocbeft

D E B. minores funt cducbus reétis, fi

2281 producantur ED.CA. convenicnt d puta

in F. ¢ Eritque DA. parallelogrammum.

b 29. t. Cumigiturin triangulo FCE. re&= DB.

€17. 1. FB. fint parallelz, f eritut ED. ad DF.

d Ax. hoceft BA.ita EB.ad BC. CumqueBA.

1. EF. fintitem parallele, erit CB.ad BE.

€34-1. ytCA.2d AF. hoceft BD. & ut AB.ad
£2.6. BE.itaED.hoceft AB.ad DE.

SCHOLIUM.

Bua binc valgo colligantur nota ersmt
demanfirata prop. 8, cum annexofcholio.

PRO-
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PROPOSITIO V.

, A s . 5.
B c G
Siduotriangula A B C. DEF,_
latera AB. B C. proportionalia
ipfis DE. EF. habuerint . erunt ¢-
quiangula 5 eofdemque angulos,
DA. EB.FC. habebunt equales,
quibws homologa latera fubtendun-
tur. '

rob. Suf:erre&a EF. adpun&tum

E.a ponaturangulus FEG. angulo ; ;4 o

B.zqualis& ad F.aliusipi C. cons " "
fequenter reliquus G. reliquo A. be-b3;. 4,
qualis, ficque fianttrizngula ABC. EFG.

: aquiangf:}z; ergo GE. eritad EF. ut
AB. ad BC. hoceftex hypot: DE.ad EF. -
cquare GE.zqualis erit DE. Simili ratio- 95
ne GF. zqualiseft DF. cumque latus ™ 7* ¥
EF. utrique triangulo commune eft
crunt triangula ABC. & DEF. per. 8.1.

. ®quiangula&ec. Q.E.D.
'Z  PRO-
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PROPOSITIO VI

A m
e e
S8t duo triangula ABC.

- DEF. unum babeant #qua-

- duntur.

lem angulum A. & D. &
latera circa eum proportio-
nalia (ut BA. ad AC.ita
ED. ad DF.) erumt -
quiangula, angulofque ha-

bebunt equales E. B, C.F.

utbus bamolo%z latera BA.
D. AC. DF. fiubten-

I)rob.~ Ad re@am EF. an-.
gulos FEG. EFG. fac
- zqua-
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zquales ipfis B, C. erit & G.”
zqualis ‘A, quia ergo aquian-
gula funt ABC. GEF. 2erunt24.6.
ut AB. ad A C, ita GE. ad
GF. proportionalia : fed funt

_etiam proportionalia A B. AC'b
& DE. DF. ® funt ergo late- 0’9’:,_
ra DE. DF. iplis GE. GF.
zqualia. Comque bafis EF. fit
communis , t{iangula DEF.
EFG, © zquangula funt ¢ d4..°
ergo etiam zquiangula ABC,

DEF. QE.DS

Z:  PRO-
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PROPOSITIO VI

b .

E P

1.,  Sidse triangula ABC. DEF.

: snum angulum A. uni angulo D. &~
qualem, circum autem alteyos an-

* gules B.E, latera proportionalia
babeant (ut AB,ad BC, itaED.
ad EF.) religuorum veroB.E. fi-
mul utrumquey aus minorem asit non

" minorem veto : equiangula ersnt
triangula , & aquales babebunt an-
gulos ABC, DEF., circiiquos funs
propertionalia latera.

Prob Sit enim C, & F.minor

re&o, tunc fianguli ABC. &

E. non funt 2quales, fit AB C.
major quam E. fratque ipfi E.
&qualis ABG. cum igitur angulus
a33.1. A, angulo D, ponatur zqualis 3.
erit,
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erit& reliquus AGB. reliquoF.
2qualis, ideoque triangula ABG.

D EF. zquiangula erunt, b Ergob 4.6,
ut A B. ad BG. itaerit DE.ad
-EF.fed ut DE. ad FE. ita ponitur
- AB. ad B C, adeoque ¢ zqualesc 9. 5.
BG, CB. & ¢ anguli B,C G4,
BGC. zquales. Cum igitur an-
gulus C. fit reto minor erit &
BGC., minor recto, & eideinceps
AGB, ¢ major reQo," Eft autemes. &
oftenfus angulus A G B. angulo
F. 2qualis ; Major igitur eft reCto
angulus F. qui minor ponebatur.
Jam fit angulus B, & E. re&o -
non minor probabitur ut prius re-
&asBG. & BC. efle zquales, &
f confequenter angulos BG C.¢y.s, -
B CG, efle zquales, & nonmi-
nores duobus re@is,& quod abfur-g17. 5.
dum. Non ergo inzquales funt )
anguli ACB. & F. fed zquales,
& confequenter reliqui anguli B.
& E.b zqualcs, quod erat pro-j 4y, 5
bandum. o -
YAES PRO-
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PROPOSITIO VIIL
Th 8. :

B D c
" Siintriangulo reGanguloBAC.,
ab angulo recto A. in bafim B C,
perpendicularis AD. duta fit:
que ad perpendicularem triangula
ADC, BD A. tum toti triangulo
BAC. tum ipfe ADC. BD A.
snter [e funt fimilia, '

rob. In trianguli AB C.

. DBA. anguliBAC. ADB,

‘ re&i funt & angulus B. com-
a3n.e munis : ergo * reliqui A CB,
~ B AD. =zquales: ergo triangula
Y1oFABC. DBA. b fimilia.. Non
aliter oftendetur A B C. fimile

. ADC. & ADTC. triangulo
- BDA. QE.D. :

: , Coroll. 3.
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Coroll. 1. Perpendicularis ab
anguloreto inbafim, eft media
roportionalis inter duo bafis
egmenta, _

¢Namut BD.ad DA.itaDA. ¢y 6.
ad D C. quod eft re@am D A. .
effe mediam proportionalem in-
ter bafis partes BD. D C.

Coroll, 2. Hinc etiam patet
utrumlibet laterum reCtum am-
bientium , medium proportio-
nale efle inter totam bafim &
illud fegmentum bafis quod ei
lateri adjacet,

SCHOLIUM

Omnes proportiones refpelu laterum
facillimo negotio confpici poterunt , modo
ditere, quibus irinngula infignita funt; ,
ordine aqualium angulorum difponan-
tur & ab utraque parte fimiliter confe-
vantur, unde etiam corollaria hinc de-
Jumptaparent. : B

~Z4  PRO-
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' pRoOPOSITIO IX.
Adatare-
&4AB.im-
perata par-
teputatcr-
- tiam AG.
A G ~ pauferre,

tax. Ex A.docaturre@a AF.
‘utcunque faciens angulum, &
ex AF. fumatur quzevis pars, puta
- AD. acduz aliz addantur 2qua-
les DE. EF. jungatur FB. cui ex
‘D.parallela fiat DG. eritque abla-

ta AG. parstertia ipfius AB.
Prob. Intriangulo AFB, lateri
BB, parallelaeft linea GD. 2 er-
a2.6. goeritut FD.ad DA, itaBG.ad
GA. & b componendout FA. ad
b18. 5. DA.ita BA. ad GA. .Eftautem
A D. parstertiaipfius AF, Er-
go AG. erit pars tertia ipfius AB.

Q.EF

PRO-
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PROPOSITIO X,

C . Datamre- gy 5.
&am infe- :
H &am AB. .
N\ [fimiliter fe-
caresut da-
ta  altera
A F G5 8, AC.
JedafueritinD & E.
rax. Jungantur datz linez in
A. conneCtanturre&a BC, &
ex D. & E.agantut DE, EG. ipfi
CB. parallelz, & fa&um eft quod
itur,
Prob. In triangulo ABC.dultz
funt DF. EG.parallelz lateri BC,
aergout AD,ad DE. ita AF.ada2.6
FG: Proportionales ergo funt
partes AF.FG. partibus AD.DE.,
Jam fi ducatur D H. parallelaipfi
.AB, eritut DE. ad EC.ita DI.ad
TH. bhoceft FG.ad GB. quareb 3¢ =
proportionales funt partes FG.
GB. partibus DE. EC. Q.E.D.
’ ' SCHO-
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SCHOLIUM.

&
Q

' 2
' & 3
=T
.‘0@'
B

Ex hac & pracedente propofitione
facile conftat lineam quavis aper~
vura circini in quotvis partes divie
dere 5 cujus demonfrationem &

praxin appofita figura exbibet.

PR O~
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PROPOSITIO XI,
C

A B ~ D
- Datis duabus retis AB. B C,
tertiam proportionalem invenire.

Praxis. Duabus datis fac an-

Prob. 3.

_gulum ABC.reGum, itemad-

~ AC. angulum reGum ACD. per
re&am CD. occurrentem protra-
&z AB.in D. & faGum eft quod
petitur per coroll. 8. cum B C.
it media proportionalis. -

NOT A

Idem demontftratur, ut infe-

quentc, per lineas parallefas ; fu-

mendo tertiam  altcrutri @qua-

PROf
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"PROPOSITIO XII.

s ~ Tribusda-
-t reltis

D AB. BC.

AD.quar-

tam  pro-

portions-

c B Alem DE.

' mremre.

rax, Ex datxs, duas AB. BC.

in dire@om colloca, ex reli-
qua AD. & totali AC. fac angu-
lum DAC. jungere®a BD. &
fac ipfi parallelam CE. quarta
DE. proportionaliserit.

Prob. CE. BD. funt paralle--

22.6. le: 2 ergo ut fe habet AB. ad
BC.ita AD. ad DF. ErgoDE,
quarta eft proportionalis.

, NOTA.,
_ Idem conftat ex 35. prop.

lib. 3.
’ PISO-_
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PROPOSITIO XIIL

D Daticduan- Pr. 5.
bys recdtis
AB. BC.
medi& pro_
\ portiona-
. lem BD,
A E B  Cinuvenire.

tax, Colloca in direGum AB,

B C. fuper AC. duc femicir-
culum AD C, InB. excita per-
pendicularem B D. ad periphe-
riam femicirculi, illa erit quafita.

Prob, Du&is reétis AD. CD. -
2 erit angulus A D C. in femicigs a 31 37
clo retus, & a vertice D. ad
bafim A C. dy&ta perpendicula-
ris D B. facit b duo triangula - b8.6.
uiangula: © ergo proportiona-c 4.6.
lta: ergout AB.ad BD. itaBD,
~ad BC.cftergoBD.mediapro- .
portionalisinter AB.BC.QE.D. | . .
'.Ooi;ollai-ium.n.‘ o Lol
. Hinc' quevis velta - cireumferentia
ad diametrum perpendicularis duita, .-
media proportionalss eff ‘inter diametri .
Segmenta, o _
it Aa - PRG-
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PROPOSITIO XIV.® ‘
Th. 9. ' c  m Equalium

T Al
[

G ABC. uni
EBG. «-
qualem ba-
bentiii an-

E ¥ gulum, pa-
vallelogrammorum s veciproca fumt
latera AB.BG, EB. BC. que
circum equales angulos: & quorum
parallelogrammorim » snum angu-

b uni angulo s equalem habents,

reciproca funt lateva s que circim

equales angulos, illa funt equalia. -

Pmb. Jungaatur lelogramma

ad angulum zqualem B.itaut A B.

a 14 & BG. jaceantin dire&um ajace-

¢ 151, bunt & reliquz E B. BC. perficiatur pa-

b rallelo; miiBH.ergo ut FB.adBH ita

7-3- peritBD.ad BH.fed ut FB.adBH itaceft

€ 1.6 EBadBC & utDB.ad BH ita AB.ad BG.

d s1.y. igitur ut E B.ad BC. dita eft AB.ad BG.

.7 " Prob. 2. pars. Ex hypoth. EB.ad BC.

¢ 1.6 e&B%ABaaélgG‘; ergomad BH.cft

£ o.5. utDB. a . logramma
£ 95 qualiafunr, QED:

- : T FRO-
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PROPOSITIO XV.

A D AEqualium 1h. 10.
‘ A B C
D B. E.
& unsm
B. um B.

eqialem

C K habentium
angulum 5 triangulorum rveciproca -
. fwmt lateraut AB,ad BE. ita DB,
ad BC. que circum equales angslos
B. & quorum tyiangslorum , unum
angulum ani aqsualem habentium
veciproca [unt latera , que circum

equales angulos, ill funt equalia.
rob. Sic junge triangula ad an
lum qualemB. ut AB. BE. ]acgunt
in diretum, duta CE. a erit uta 7- 5.
ABC.2d BCE.iaDBE.ad BCE. fod
ut ABC.ad BCE. itabAB. ad BE. &} ;.6
ut DBE. ad BCE.ita BD. ad BC. 8i-
militer demonfiratur ABC.DBE.efle |
#qualia, fifitut AB.ad BE. ita DB.ad
BC. Nam cum ponaturut AB. ad BE.
ita DB. ad BC. & ut AB, ad'BE. ita
. triangulum ABC. ad BCE &ut DB.
ad BC.itaDBE.ad BCE.eritut ABC.
- adBCE.ita DBE ad BCE. ergo trian-
gula ABC. DBE. ¢ funt zqualia. QED ceo.y
Aaz2
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" PROPOSITIO XVI.
B E :

‘H .

G

D C

C

AA B F

AGFB »

75 1. Siquatsor ree A.G.F.B. pro-
portionales fuerint: quod [ub ex-
tremis AB. B C, comprehenditur
veclangulum A C. equale eft ¢i,
guod fabmedis EF. F G. compre-
benditur rectangulo FG. Et fi fub
extremis AB. B C, comprehenfum
vetangulum A C. aquale fueris ei
quod fubmedsis GF.FE. contine-

" tur vecangulo F G._ille quatuor
recle proportionales funt,
Prob. 1. Angulize&iB, & E. funt z-

uales, & ut fe habet AB. ad EG. ita

F ad BC. ergo latera circa zquales

3 14.6. angulos B.& E.funt reciproca, a ergo pa-
rallelogramma AC. FG. funt zqualia.

*Prob 2. Aqualiafuntreétangula AC.

¥G. & habent angulos zqaales, nempe

big. 6 rectos B. & E. ergo b latera circa hosan.

"> gulos rcaEroca erunt etiam b proportios

nalia. Q.E.D, PRO-

I
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PROPOSITIO XVIL,

B . 4 7
FE D p
i |
, A BG ¥
AGFB

Sitres rete AF B. fint proportiona- Th.12.
les: guod fub extremis AB. BC. com-
prebenditur reciangulum A C. equale ofp
ei, quod & media ¥. deferibitur quadrato
EG. Etfifubextremis AB. AC. com-
prebenfumre&angulum A C. aquald fis
¢ quod a media ¥. Aeferibitur quadrato
EG. illatres recte proportionales erunt.

rob. 1. pars. Sume reétam G F. -
Pqua]cm' ipi FE. erunt quatuor
re€tz AG. FB. proportionales, erit- *
?ue quadratum EG. comprehenfum
ub mediis FG. EF. aergoreGangulum -
AC., zquale erit quadrato -G E.

Prob.2. Quadratum FG. mediz EF.

. (vocemus parallclogrammum ) re¢tan- :
gulo A C. fub extremis AB. BC. zquale ; 14, 6.
ponitur , & habent angulos =quales:

ergo latera ut proxime dixi, circa hos
angulos crunt reciproca adeoque pro. =
portionalia. NOTA.

Ex hae ¢ pracedenti , cujus quafi re-
petitio e, infertur fundamentum regs.be
vplgsditade Tri, o .

Aa 3 PRO-
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"PROPOSITIO XVIIIL,

T ’ -
F

G E

A B 'C D
Prb, 6. Super data vedta AB. dato
rectilineo CD E F G. fimile ,
fimiliterque pofitum vectilineum
"~ ABHIK. defcribere.

~ D atum re&ilineum refolve
in triangula, dulis re&is

puta CF. DF. Ad pun&um

2321 A, 2 fiat angulus IA B, 2qua-
lis ipfi FCD. & ipfi FDC.

‘bjs. 7. 2qualis IB A, & b confequen-
ter reliquus reliquo: Zquiangula

ergo erunt triangula FCD. IAB,

¢4.6. &fimilia <& ut CF. ad A1, ita
CD. adABo Adre&am _A I. faC

fimi-
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fimiliter triangulum IK A. -
quiangulum triangulo F G C.

& quaanguli BAI TAK. z-
quales funt angulis DCF. FCG.
totales K A B. G CD. zquales
erunt , & latera proportionalia,
Idemque repetendum , donec
omnia triangula eodem ordine
quo jicent abfolvantur , ﬁcque
totum re@ilineum toti rectili-
neo 4 fimile erit , & fuper da-9*
tam AB. fimiliter defcriptum,”

Q.EF.

Aa 4 PRO-
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s

PROPOSITIO XIX,

D.

B @G [ P

%8, 13. ~ Similia triangula ABC. DEF.
inter fe funt in duplicata rationc
Laterum homologorum.

uando triangula funt zqua-

lia, hoc eft quando B C.
EF. nec non tertia proportio-
nalis B G. funt zquales, reseft
manifefta.

Quandaverolatera BC. EF.
funt inzqualia , demonftratur,
hoc modo. ‘Sit B C. latus, la-
tere EF, majus, & ex BC.

arr. 6. abfcindatur 1 reGis BC.- EF,
tertid proportionalis BG. duca-
turque reta A G, Quia igitur

angu-
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angulus B. eft- zqualis E. &
propter fimilitudinem triangu-
loum, ut AB. ad B C. ita
DE. ad EF. & permutando ut
AB.ad DE.itaBC, ad EF.
hoc eft EF. ad B G. erunt cir-
¢a angulos @quales B. E. latera
reciproce proportionalia, Quare
per 14. triangula ABG. DEF.
erunt zqualia; & per 4. quinti
ut triangulum ABC. 2d ABG.
ita erit idem triangulum AB C.
ad DEF. ut awtem ABC. ad -
ABG, itaeft per 1. hujus BC,
ad BG. Ergo ABC. ad DEF.
eritut BC, ad BG. hoc eft in
duplicata ratione per 10. def. 5.

) QEC D.
o Corollariﬁm.

Si tres-linea fuerint proportie~
nales , ut prima ad tertiam, ita -
triangulum fuper primam ad fimile
triangulum [uper fecundam.

‘PRO-
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" PROPOSITIO XX.

l .
} ) )
X, H ‘//
Iy
A A B c D |

. 14

aé. 6.

Similia poligona in fimilia trianguls
dividuntur , ¢ numero equalia, o to-
tis bomologa: & polygonn duplicatam
babent eam mn:d/: vationem , quAm
1assu bomologum ad homelogum latss.

habentia angulos zquales K. G, Item-

que L. F. & fic deinceps , & latera pro-
portionalia circa angulos zquales, puta ut
AB. ad BH. itaCD. ad DE. &c. -

Dico 1. illa dividi in triangula fimilia &
nmumero zqualia. Prob. ab angulis 1. & F.
duc re@as ad angulos oppofitos AB. CD.
divifa crunt illa polygona in triangula nu-
mero zqualia: quod ctiam fimilia funt.

Prob. Anguli K. & 6. funt zquales , &

) Sint polygona fimilia ABHIK. CDEFG-

“cizca ipfos latera funt proportionalia. aergo

zquiangula funt triangula IXA, FGC. ergo
fimilia.- Eadem ratione erunt fimilia trian-
gula IHB. FED. dein ut IB. ad BH.
ita FD. ad DE, utautem HB. ad B A. i

baas. ED. poniturad ‘D C. beritcx zquo ut I B,

* adBA.
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ad BA. ita FD. ad DC.. & quoniam angulus
HB A, ipft EDG. eft zqualis, & ablats
HBL ablato EDF. eraat reliqui IBA. FDC.
zquales. cErgotriangula IBA. FDC. z-¢ 6. 6.

uiangula erunt & fimilia, eademque ratio

e omnibus.

" Dico 2. quod ficut unam triangulum ad
triangulum fibi refpondens alterius polygo-
ni: ita effe polygona tota inter fe.

Prob. Quiz omnia triangula fant fimilia,
fingula fingulis : dcrgoE:'t in duplicata 413 6
ratione lateram homologoruny ; cumque
fingula fingnlis probata fint proportionalia , |
ficut in triangulo unius (int omnia antece- .
dentia, in alio confequentia proportionum ,
eut unum antecedens cft ad unum confe- © I3+ 3.
;?s‘ ita omnia antecedentia ad omnia

confequentia. Eft ergo polygooum ad po-
lygonx ut trizngul:xng! ad triangnlum ¢ ergo
ea triangula funt totis homologa, & quia’
triangula funt in duplicata ratione laterum |
homologorum , esunt & yoly%om ineadem -
ratione duplicata laterum homologotum '
puta AB. CD. QED.

Corollarium.
Hime f ﬁm tres relle pnpanio;_du » ¥
iwa ad teytiam ita pelygowum fuper pri-
maﬂsf,ﬁiprnx ad palygoman fuper [ecundam
finile fimiliterge deferiptuns 5 el etiam poly-

gowan. fuper iertiam fimple fimilistraue deferi-
pimnse . . .

PRO

/
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PROPOSITIO XXLI

, _ D
G R
\\
B , ¢CH IE F
sb. 1. Que eidem rectilineo GHL funs

fmilia ABC. DEF. & inter
[e funt fimilia.

Prob. Anguli A. & D. po-

nuntur zquales uni G, ergo

& inter e, eodemque modo fin-

art s ouli fingulis : 2 latera etiam circa

€os - ponuntur proportionalia ,

~ quia lateribus ejufdem tertii funt

Erol)ortiqmlia: ergo cum hae

eant angulos @quales & latera

‘,;); ¢ Circa eos proportionalia , b funt
" fimilia. Q E.D. '

A

PRO-
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PROPOSITIO XXIL

M

AAC

B C DE FG K

Siquatuor reite AB. CD.EF.GH. oy 16,
proportionales fuerint: ¢ ab ess yedlili-
nea fimilia fimiliterque defcripre ABIL
CDC. & MF. NH, proportionalia erunt. *
Bt fi & redtislineis, fimilin . fimiliterque
defcripta reitilinen proportionalia _Zte— <
vint , ipfe recte proportionales erunt. .

“Jyrob. Triangalum ABI eftad trian.

Pg‘alum CDK. in duplicataaratio- a 19.6,
ne lateris AB. ad CD. fimiliter EM.

ad GO. ut EF. ad G H. adeoque erit

ABL ad CDK. utEM.ad GO. Q.E.D.

Jam vero i figure proportionales & fi-

mil¢s fimiliterque pofite fint, & refta

fuper quas pofitz funt, proportionales

erunt: pam ratio unius figurx ad alte-.

ram b eft reCte ad re@am duplicata: g 19. ¢

cergo ratio laterum eadem erit, nempe 50, 6.

ut AB. adCD.ita EF. ad GH. ergoc 5. 5.

illarum latera proportionalia erunt.

Q.E.D.

-

Bb . PRO,
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PROPOSITIO XXTIL

Th r. Aquiangula parallelogramma
A C. BF. inter (¢ rationem ba-
bent eam , que ex lateribus componi-
tur AB.4ad BG. & EB.4dB C.

Sint parallelogramma AC. BF.

habentia angulos ad B. zqua-

les , & ita diﬁ)oﬁta ut appofita

. figurarefultet. Nunc ratio A C,

a 20.'ad BF, aqualis eft rationi 2.

P4 5.AC. ad BH. una cum ratione

BH, ad BF. itidem @qualis ra-

"b1.6. tionib, AB. ad BG. cum ratione
- CB.ad BE. QE.D.

|
i
z
f

PRO=
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PROPOSITIO XXIV.

-~

A
'w“7j° —

/

D E c

In omni parallclogrammo A C. 6. 18.
que circa diametrum D B. funt
parallelogramma FXK. HE. & toti
A C. & inter [e [upt fimilia.”

P arallelogramma H E. FK.
- cum toto angulum commu-
nem habentia reliquofque per
29. 1. zqualesut BAD. GHD,
BFG. 1pfis BCD, GED.
B X G. zquiangula erunt, adeo-
que latera per 4. 6..proportio-
nalia, conftituunt parallelogram-
ma cum toto & inter f¢ fimilia.

Q.E. D.

Bb: - PRO-
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" PROPOSITIO XXV

® . E K | N
Prob. 5. * Datoredilineo A. fimile, fimiliterque
pofitngn s & alteridaro B. aquale L. con-

Sistuere, ' )

‘ rax.Ad dati rectilinei A. latus CD.,
a45.1 Paﬁatre&angulum CE. zqualeipfi
5-1- X A. Producatur CD. verfus G. fuper
: DE.inangulo ED G. fiatre&angulum
b4t1 1. DK.b zquale ipfi B. c fiat inter CD. DG.
€ 13- & media proportionalis DH gqualisipfilN.
d18. 6. fuper quam fiat d reilinen L.fimile ipfi
A. fimiliterque pofitum, erirque re&li-
€ Ux neum L.aeg::le dato B. & fimile ipfi A.
conff.  ‘Prob. Reétz CD.DH feuIN.DG:c funt
f 19.¢ proportionales: fergo erit ut prima CD.
20. 6. ad tertiam DG. ita reétilineum fuper
primam , id eft A. ad reétilineum fuper
g 1.6, lecundam,id eft L.fed ut CD.2ad DG gita
gzrallelogram‘mum CE. hoceft A. ad -
hr12. 5. DK. hoceftB.h ergoeritut A.ad B.ita
tg,5. A.ad L. iideoque reilinei B. & L.
erunt xqualia, 'Q. E.D. :
T . PRO-
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PROPOSITIO XXV

B_E ¥ -
CTH 1
A D

Sia parallelogrammo BD. pa- . 1
rallelogrammum ¥G, ablatum it ,
& fimile toti 5 & fimiliter pofitum:
Tommunem cum eo habens angulum
FBG., circa candem cum toto dia-
metrum B D. confifter.

O inceges: tranfeat alibi dfameter puta
Sper H.3 quo punéto ducaturex H.

recta HE. parallela BG. tunc pa-
rallelogramma BD. B H. circa ean-

- dem diametrum - BH D. a erunt fimj- !
lia: bquarceritut B A.ad AD.ita BG. * 2 &
ad GH. Sed ut BA.ad AD.itaBG. ad ~
GL unde per 9. 5. GH. zqualisGI. pars

toti. Q.E. A.

Bb“g PRO-
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PROPOSITIO XXVIL

. X D N E
L
A c X B

Omnium  parallelogrammorum
fetundum eandem rectam applica-
torum deficientiumque figuris pa-
rallelogrammis fimilibus , fimiliter-
que pofitis 5 ¢i quod 4 dimidia de- -
feribitar 5 maximum _eft id quod
ad dimidiam applicatur parallelo-
grammum fimile exiftens defectui.

S upeR A C. femiflem totius
A B. applicatum fit parallelo-
grammum A D, ita ut i toto
A E. defciat parallelogrammo
CE. quod eft ®quale & fimile
Ipi. AD. Deinde ad quodvis
aliud fegmentum AKX, fit appli-

' ’ ' cat;un
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catum aliud parallelogrammum
A G. itadeficiens , ut defe&us fit
parallelogrammum K L fimile
ipfi CE. hoc eft circa commu-
‘nem diametrum BGI). Dico
. AG. minus efle parallelogram-
*mo A D. Probatur.
1. Panallelogramma A D.
CE. FD. OE. funt * zqualiaas6.
ut & » CG. GE. adeoque ad- b3, I
dito communi KI ent CI. =~
hoc eft A O. zquale ipfi KE,
* addito communi CG. erit AG,
zqualis gnomoni L G M. minor
parall, CE. hoceft AD. pa-
rall. QE; Do" ’

Bb 4 rim
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PROPOSITIO XXVILII
= ¥ LGp g

]
{c o.M 5 INQ, S

A E o8B

prob. 8. Ad datam reGam AB. dato reti-
' lineo C. equale pavallelogrammum
AL applicare : deficiens figura pa-~
vallelogramma ON. que fimilis fit
alteri parallelogrammo dato D.
-Oportet autem datum rectilineum
C. cui equale applicandum eft A 1,
" mon magus effe e, quod ad dimidiam
AE. applicatsir s cum fimiles fue-
rint defectuws , & ejus quod ad dimi-
diam applicatur 5 & ejus cui fimile

deeffe debet.

eftam A B. ut prius bifeca in E.
Rﬁ:per mediam EB. fac paralle.
logrammum E G. fimile ipfi D.
fimiliterque pofitum : & comple paral-
lelogrammum BH. Si EH. 1pfi C. eft
zquale, faGum eft quod petitur: nam
eftappticatum ad A B. & deficit paral-
lelogrammo EG. fmiliipG D. SiEH.
& iphi
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& ipfizquale b EG. fitmajusquam C. b36. t.
( nam minus efle non dcbet, cum E H.
fit cmaximum eorum quz applicari
poflunt ad A B.) i inquam fitmajus, d 45. 1.
drepcrta quantitute exceflus, e fac pa- ane arte
callelogramm um Q R zquale excef- gnacun-
- {ui, & finmile timilitcrque pofitur ipli ge-
D. & parallelogrammo QR. aliud - $125-6
quale hmiliter politum K L. f quod f 44 -
. erit circa diametrum, ficque remane-
bit gnomon LIK. wmquale reétilineo
C. 'Jam produétis L1. K 1. erit paral-
lelogrammum A1 adre€am A B. ap-
plicatum & dcficiens parallelogrammo .
ON. gfimili ipfi EG. hoc eit ipli D. g 24.6
Quodautem Al fit zquale iph C. fic
robo. Complementa L N. K O.
- h funt zqualia, ergo addito communig 43 4
“NO. erit OG. =zquale ipfi EN. hoc
eft AK. Ergofi zqualibus AK.OG.  °
addascorthmune K O. erit AL =quale
gnomoni LK. hoc cft reitilinco C.
QEF. .

c27.6. ~

PRO-
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PROPOSITIO XXIX.

. F CM i > § X
AE’E ’o/G\'

| N

Q N PR X L

pobg.  Ad datam vellam AB. date

rectilince C. «aquale paralielo-
grammum  applicare 5 excedens
vectam datam AB. figura pa-
rallelogramma P O. que fit fi-
milis dato alters parallelogram-
-mo D, ‘ ' ’

: uper reétam EB. mediam

a 186, 1. )datz A B. * fat paralldo-
' Fr_nmmum EC. fimile ipfi D.
imiliterque pofitum : tum re@i-

: lineo C. & parallelogrammo
b25.6. EC. fiat b zquale aliud paralle-
logtammum 1K, cui 2quale eft

N M. fimile ipfi. D. Comple-

tis parallelogrammis QE. N B.
PO,
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PO. erit AR. quzfitum. Etenim

NM. eft pofitum zquale ipfis

EC. & C, ablato communi E C.

gnomon ER C. ipfi C. erit

zqualis, Et quia zqualia €c 361

fint QE. NB. & zqualia

4 NB. BM. fi loco ipfiusd 4;.a

BM. fubftituatur zqmale QE.

crit parallelogrammum A R. 2-

quale gnomoni E R C. ideoque

etiam reQilineo C." Quare ad

reGtam A B, applicatum eft pa-

ralleJogrammum A R. zqule

dato re&ilineo - C. excedens

retam A B, figura parallelo-
amma P O. quz fimilis eft

dato parallelogrammo D. cum

fit circa eandem diametrum

cum ipfo E C. quod pofitum

eft fimile ipa D. QEF. -

~ PRO-
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PROPOSITIO XXX.
C B

3 "

- D E A F
#. 10, Propofitam rectam terminatam

- AB. extretma ac mecdia vatione
Jecarein G,

ERIEN ‘Dlvin.A'run AB.inG,

: _ ita ut rectangulum C G,
fub tota A B. & fegmento B G.
fit zquale quadrato A H. alterius

b 17.6. fegmenti A G. tunc enim tres

' reQa proportionales b erunt ; &
erit uttota A B. ad AG. ita
c¢;.0. AG, ad G B. Ergo A B. fecta
. eltinG. ¢fecundum extremam,

& mediam rationem, Q. E. F.

PR O-



Liser SExTus. 3or

"PROPOSITIO XXXI,
N

G N

A

F

B X c

b )

Intriangulo redangulo A BC. fignraTh. 2c.
uevis BD. deferiptaa BC, /nbtmdmte
a&um angulum BAC. aqualis eft figuris
"FA.AL 1:44 prioriilli fimiles o fimliter
faﬁm, &lateribus BA. CA. reum angu-
wm continentibus, Aeferibuntur.

orycoNn& figure FA. AL BD:
Pfonuntur fimiles aergo funt in ea
aterum homologorum duplicata
ratione, in qua eflent conindem late-
rum quadrata. Ergo cum quadrata
B A. A C. bhabeant rationem zquali- b4y. 1.
tatis cum tertio B C. habebunt & poly-
gona FA. AL rationem wxqualitatis
cum tertio BD. ¢ ergo eidem cruntc o, .
®=qualia. Q.E.D. :

(of PRO-

2 20.6.
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PROPOSITIO XXXIL
4 B

(o) -3

Siduo triangulsa ABC. DCE.
que duo latera AB. A C. duo-
bus. lateribws DC. DE. pro-

‘portionalia habeant > [ecundum

unum angulum A CD. compofi-
ta fuerint 5 ita ut homologa eo-

“yuymlatera AB.DC,AC,DE,

fint etiam parellela 5 tum Yeliqua
tllorum triangulorum latera BC.
CE. in re@am lincam B E. colle-
¢ata reperientur.

.R o e. Latera homologa AB.
D C. AC. DE. ponuntur

2 29.r parallela,  ergoanguli alterni A.

& ACD. funt aquales & D.
cidem ACD, ergo A. & D.
| zqua-
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zquales. Hos zquales angulos
circumftant latera proportiona-

lia ex hypoth. b ergo triangula ¢, ¢
funt -zquiangula,, habentque -
quales angulos B. & D CE.
additis ergo zqualibus A. &
ACD. erunt B. & A. duobus

- angulis DCE. ACD, hoc eft
angulo A CE. zquales. Ergo
addito communi A CB. erunt

. tresanguli A.B.C.duobus ACE. =~
- ACB. zquales, ¢ illi auteme 3ar
tres valent duos reQos, ergo &
hiduo. ErgodB C. CE. unamd 54>
ream condtituunt. Q. E. D,

Céa PRO-
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. .
PROPOSITIOXXXIIL

5. 22. I equalibus circeuls ABCL,
EFGL. anguli A. E. D. H. ean-
dem babent tattonem s cum ipfis pe-

. viphertis BC ¥G, qutbus infiftunt :

- fivead centra D, H. five ad peri-

pherias A. E. conflituti infiflant :

_ tnfuper vero & [ettores BD C,

FHG. quippe qui ad centra , in-
fiftunt, '

' PRon, Du&is B C. FG,
s 1.4 A ad C. 2 applica CI. xqua-
Iem ipi BC. & ad G. & K.
GK. KL. zquales fingulas ipfi

. : FG.



R ~

anx-:i\ SEXTUS. 305

FG. du@is ID. K H. L H.
fic dico ; Ye@z BC. CI. po-
-nuntur zquales, bergo & arcusbag. 3.
BC.Cl.¢c ergo & ‘anguli BDC.c27.3.
CD1I. zquales. Idemque eftde
arcubus FG. GK. KL. & an-
gulis ad H. qui ipfis infiftunt,
rgo quam multiplex eft arcus
BCIL ipfus BC. tam milti-
plex erit angulus BD I. ipfius
BDC. & quam multiplex ar-
cus FGKL. ipfius FG. tam
multiplex ecrit angulus FHE,
ipfius FH G, 4 ergo fi arcus 4,43
BCIL FGKL. fint xquales,
et & anguli BDI. FHL,
aquales. Si corum arcuum unus
fit major, major erit & angulus,
fi minor , minor : ¢ Ergo ernite 6.
ratio arcus B C. ad FG. eadem P¢ 5
quz eft anguli BD C. ad FHG,
Et quia anguli ad D, & H. funt
f dupli angulorum ad A. & E.f 20.3.
£ eadem erit ratio zngulomm A. gI§. 5
& E. quz D. ad H. & fic eadem -
Cc 3 anguli
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anguli A, ad angulum E. quz ar-
cus BC.ad arcum FG.

Rutfus , in 2qualibus fegmen- -
tis BC. CI. fi fiant anguliBM C.
CN . b zquales erunt, cumin-
fiftant 2qualibus arcubus B A C.
C Al ergo fimilia funt fegmen-
taBM C. CN L. & zqualia, cum
funt fuper zquales B C. C L. ad-
ditis ergo triangulis BDC. CDI.
quz zqualia funt , erunt fe&ores
BDC. CDI. zquales. Ergotam
multiplex eft feGtor B D I. feGo-

_ ris BD C. quam multiplex arcus

B C 1. areiis BM C. Idem often-
detur defe@ore FHL., Ergo fiz-
ualis fit arcus B C I, aram FGL.
eCtor quoque B D 1. zqualis erit
fe@ori FHL. fi deficiat , deficiet,
fiexcedat, excedet. Ergoquz cft
ratio arcus B C. ad arcum FG,
eademerit & feGoris BD C. od
feGorem FHG. Q.E.D.
SeleSiores hujua libri funt 1.3.3. 46
5.6.8.13.14.16.19.31.
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