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PREFATIO

A D

LECTOREM

!

N
- =y nter plurimos qui fex
A I’priora Euclidis  Ele-
menta  commentariis
illutrarunt non minimam
laudem mierctur- Georgius
Fournier. Qui *prolixas
obfcurafque demonttratio-

" nes evitando , claras ac
fuccin&tas fubftituic , Le-
¥ 3 . &o-

e VS e A =



PraeFATIO
&orum  attentionem fine
imaginationis confufione
 ut fibi conciliaret.

Prxter figurarum intri-
catam  exiguitatem  pri-
‘mum nil difplicuit ; quas
‘proinde fimpliciter muta.
re decreveram : Sed in

ipfo operis proceflu non

tantum multa ex Clavio,
Tacqueto , Barrow aliif-
que adjeci, verum per-
plurimas demonftrationes

ita immutavi, prefertim.
in pofterioribus libriss ut. -

nullo

e




PR EFATIO.

nullo modo nomen meum
reticere  potuerim ; quod
in hunc finem monco, ne
- quisme injuriam D° Four-
~ nier fecifle putet. Aliorum
labores pro meis- vendi-
tare nec ftudeo nec fo-

leo. Agnofco pleraque

ipfius efle. Corre&tiora
vel ante annum prodiif-

fent, nifi exec;abilis bello-
" rum turba, variaque hinc .

nata impedimenta inter-
ceflifent. Caterum ap.
- plaufum fi obtinuerint
* 4 quz
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- PRAEFATIO.

quz appofui ad -meliora

ac magis grata_inftigabor.

Vale.
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EVCLIDIS

ELEMENTUM

" PRIMUM.

"DEFINITIONES.

X. Punitum eff 5 cuine
pars nulla.

' recé legitur oyueier , fi-
‘ gnum hoc eft a quo inci-
' pit defignatio quantitatis

finitz. Idem intellige de
linea ac fuperficie, non quod ex

" fluxu pun&i aut-linez originem

traxerint,

A 2. Li-




2 FucrLIDES

2. Linea wvero longitudo
non lata.

Linea talis nulla ducitur a par-
te rei; fed ficut punctum, ita&
linea fignum feu initium eft
quantitatis lata, '

3. Lince awtem termini
Junt punita. .

Id eft longitudinis determi-
matz principum & finis eft

pun&um : per infinitam autem

lineam Euclides intelligit lineam
_cujufvis magnitudios, feu inde-
terminatam,

4 Reitalinea ef?, gue ex
#qua fua interjacet punita.

Sive cujus extrema obumbrant
omniamedia, ut dixit Plato: vel
minima earum qua tefminos ha-

bent

L A |




Lissr PriMmus,. 3

bent eofdem , ut vult Archime-
des.

5. Superficies vero eft
que longitudinem latitudi-
memque tantum babet.

6. Superficies autem ex-
trema funt linez.

Hac definitio intelligendaeft

tantim de fuperficie plana vel
mixta, non autem de circulari;
quando enim habet extremum,
lineam tantiim l'mbet, non lineas,

7 Planafuperficies , eft
que ex £quo fuas interfacet
reflas. '

Quz dixi de linea re@a, ea-

dem de plana fuperficie funt in-
t_el]igcnda.

Az 8Pl
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4 Bucripis

8. Planus autem angu-
lus eft duarum linearum in
Plano [¢ mutuo tangentinm
& non in direitum. jacen-
tium , - alterius ad. alteram.
inclinatio.

Hic caufze anguli explicantur :
Materialis, funt duz linez quz
femutuo tangunt. Formalis eft
alterius in alteram inclinatio.
Unde fequitar primo, quodilla.
duz linez non ita fe debent tan-
gere, ut jaceant in direGtum, id
eft, ut unicam re&tam conftituant
lineam; fed altera debet inalte-
tam inclinari,

) Sequitur 2 .quod :_mguli quan-
ticas confiftit in majort vel mi-
not linearum inclinatione, non
in longitudine linearum.

Sequitur 3. non efle necefle, ut
duz linex poft contalum pro-
du&z fe mutuo fecent, ut vule

’ Pel-




Liser PrimMus,
Pelletarius : id enim tantim eft
verum in angulis re&ilineis : fed
fufficere, ut fe tangant & incli-
nentur., -

Denique fi angulus ille fit in
fuperficie plana, dicetur planus,
In omni verofigura, licet quem-
libet angulum tribus litteris ap-
pellemus , ille tamen femper in-
telligitur , cui medius charatter
appingitur,

9. Cumautem continen-
tes angsulum lines teltz fue- -
rint , reitilineus appellatur
angulus.

- Siutraque ¢urua, curuilineus:
fi curuaaltera, altera reSta; mix-
tus, : '

A3 10.Cwn



6 Eucvrinrs ;
A 10. Cum
' vero re-.
ffa A B. -
Super re-.

Slans, eos qui funt: deinceps:
. ABC. ABD. angulos, 2.
guales inter [¢ facit, rectus
eff uterque equalium angu- j
lorum, & infiftens reita AB. '1
|

|

I

B D.FamCD. ﬂ

perpendicularis vocatur ejus
cusinfiftit. CD..
~Tunc angulus. ute dicitur.
zqualis, q?x%uhdo re&:qzu&e B. non
magisin C. quam in D, inclinat,’
Quod autem Grzci dicumt -
1@ Latine-redditur perpendicu- -
cularis; frequentius tamen utun- -
tur M;thematici vetbo Grzco
quam Latino, maximé in Optica;
unde apud eos nihil ufitatius
im aveds xeGr , imo Latine red-
unt Cathetum, -
11. Ob-




. Ligex Primus, 3

A g Qétu-
* - fus angu-
4 eftsqui ma-
O R

Nempequiareta EB, magi_&:
recedit a fubje®a GD, - quam:

12. Acutusvero E. B D,
qui minor reéto ABD. .

- 13. Terminus eft quod
alicujus eft extremum.

+ Talia fant , pun@ums linea fit-
petficies: nempe puntum linez ,
Iinea I:upcrﬁ‘ciei s & fuperficies.
COTPOI'IS.

. A4 14.1'@'-”;



g " EucrLipIs

- 14 Figura eft que fub
aliquo , vel fub aliqusbus
terminis comprebenditur.

Dixit fub aliguo , nempe quia
circulum & ellipfim, unicus ter-

minus , hoc eft linea circularis, -

comprehendit : ad recilineas
vero figuras, plures femper ter-
mini requiruntur,

Porro notabis debere termi-
nos , quantitatem ; quz figura di-
citur, ambire & comprehende-
re, non vero tantum terminare.
Unde fequitur 1. Quod linex
nulla proprie eft figura, cum
punéta lineam’, non ambiant, fed
folum terminent. Sequitur 2.

quod {uperficiei infinitz vel cor-.

poris infiniti ; {i quod dari poffet,
ﬁgura nulla fit, 1. quia omnis fi-
Eura debet ambire, & compre-
endere figuratumn. 2. quia ter-
minis ambitur, terminus autem
eft - extremum rei 5 Quomodo
vero

et . onn




Liser PrIMus. ¢

vero id quod habet finem & ex-
trema, erit infinitum ?
1Y .

DA B

B A c
r A

: 15. Circulus eff figura
Dlana fub una linea A. é C.
comprebenfa , que <vocatur
peripheria: adquam b uno.
punito, eornm que intra f-
. guram [unt pofita, omnes
cadentes reite DA. RAB.EA.
BC. zquales inter [¢ funt.
16. Centrumvero circuli

pwnétum illud appellatur. -

Theodofius Spharicorumlib. 1.
deff, 1.& 2, idem habet, definitio-

D - nevero §.fic polum defcribilt;o s
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10 - Eucrip1s .
Polus circuli in Sphara, eft
pun&um in fuperficie Spharz , a
quo omnes reétz ad circuli peri-
pheriam tendentes , funt inter fe
zquales. Ex quibus colliges in-
- ter centrum, & polum hoc tan-
tum effe dxfcnmlms » quod cen-
trum concipiatur intra figuram
pofitum : Polus vero in {uperficie
Sphxrae.

17. Diameter autem cir-
culieft retta quaedam A B
per centrum ?) duéta ,
terminata ex utraque parte )
acirculi peripheria A. & B.
que & bifariam fecat cir-
> ewlum.

. Hic tria obfervabis 1. omnes
Diametros ejuldem circuli efle
xquales inter fe, cum earum me-
dietates ex dcf. 15. fint 2quales.
" 3. Quod feqpitur ex 1. eft quod
hcct in circulo poffint infinitz
: duci




. Lieer PriMus, 11

duci re&tz non tranfeuntes per
centrum , {olz tamen rectz per
centrum duCtz, & in peripheria
terminatz dicuntur diametri, quia
cum folz fint omnes zquales in-
ter {e, determinatzque longitu-
dinis , aliz vero inzquales fem.
per & incertz : diameter {ola pa-
teft metiri circulum. ' Menfura
enim cujufque rei, ait Ptolomeus,
in Analemmate, debet efle {tata
determinataque, non indefinita,
Unde non e?‘; quod mirentur ty-
~ rones fi in feemninino genere po-
patur 3 Mathematicts. Idem
enim "eft Diameter quod lirea
dimetiens , vel in duo zqualia
dividens, T
3. Eft, Diametrum bifariam
fecare circulum, quod ita demon-
. ftrat Thales apud Proclum, Con-
cipe animo portionem femicirculi
fic coaptari portioni relique ut
diameter fit utriufque bafis. St

circumferentia una congruat pe-
' ' nitus



12 EucrLibp1s

nitus circumferentix alteri, ma- -

nifeftum eft illas duas portiones
a diametro factas, effeinter fe -
quales, cum neutra aliam exce-
dat. Si vero circumferentia una
non congruat cum altera, fed vel
‘extra eam cadat, vel intra, vel
partim intra, partim extra: tunc
re&z du@= i centro ad circum-
ferentiam erunt zquales & non
erunt,

18, Semicirculus autem
ef} figura que continetur fub

diametro AB. & fubeali-

nea ADB. Zme aufertur de
| circuli peripneria.
19. Segmentum circuli eft

figura que comtinetur fub.

reita & circali peripheria.

Per reGam hicintellige omnem
non diamétrum, nifl itemn velis fe-
micirculum dicere fegmentum, .

20. Relts
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Lisex Primus, 13

20. Rellilinee figure

- Junt que fub rectis conti-

nentur.
21. Trilatere quidem
gue [ub tribus. B
22. .ngdrilatene vero

| que fub quatuor.

23. Multilatere autem
que [ub pluribus quam qua-
tuor rellis: comprebendun-
fur. ‘

A 240 Tri-
' latertim por-
ro figura-
rum, 2quila-
_ terum trian-
B C gulum  eff
guod trialatera habet qua-
ia.

B -



14 EucrLipEs

A 25. Ifofce-
les  autem
quod duo tan-
tum habet z-

LA C.

Swir®, 75 , crus Gracis eft,
unde compofitum imexsdy qui
zqualibus eft cruribus :  redurer
inaxsris; quod € tribus lineis duas

B

zquales habet , quibus quafi crus.

ribus infiftit.

26. Sca-
lenum ve-
ro  quod
tria ine-
gualia ba-

~ Eletiatera.

Triangulorum he funt {pe-

cies ex laterum rationc petitz,
Sequuntur aliz ex angulorum
difterentiis emergentes.

27. 44

qualia A B.




L:nnn PRriMus. 15

27. Ad

hec etiam
trilatera-

rum figu-
rarum, res.

C Langulum
am’em triangulum eft quod
aéet relium  anguluns

ABC.
28. Ambljgomum eft
uod habet obtufum angu-
am, hoc di, majorem recto.

29. Oxy-.
gomum Ve~
quod
tre.r aculos
/Mbet ane

g ulos ’ hos
qﬂ minores recto.

Not. In omni triangulo cujus
duo qucunque latera exprefsé
B2

no=-
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nommantur » folet reliquum latus
a Mathematicis , bafis dici, five

illud in fitw locum infimum oc- -

cupet, five fupremum.

30. Luadri-
laterum autem fi-

gurarum quadra-
tum quidém e/}
quoa' aquilaterum eff &
reflangulum.

S Altera.
parte longzor fi-
’ gura eit, que

reflangula qui-
dents at equilateranon eff.
— 32. Rbom-
5 bus autem, que
aquilatera qui-
dem fedreitan-
gula non est.

33.Rbom-

f




Lizgr PriMus. 1y

: 33.Rbom-
/ A boides ve-
o ; ro que ad.-
verfa , &

- latera, & angulos zqualia
- inter [¢ habens , neque equi-

lateraeft , meque rectangula.

34. Preter
has autem res
ligue quadri-
latere , Trape-
zia appellan.

2. :
35. Parallele funt reife,
que ineodem plano exiften-
 tesy & produll « in infinitum
ex wiraque parte, in neu-
dram mutno incidunt.

Adhocut duz re&tz dicantur
parallelz, non fufficit ut produ-
& ininfinjtum non concurrant.

o B3 - Sic



18 Eucripis
Sicenim duz re@e in tranfver-
fum pofite re aliqua interpofita, &
non fe tangentes, dicerentur pa-
rellele, quianunquamconcurre- |
rent, Sed requiritur praterea, ut
fint in eodem plano.,

36. Parallelogrammum
ef? figura quadrilatera, cy-
jus bina oppofita latera

- Junt paralela’ feu equidi-

Sflantia.
vero  in
parallelo-
rammo
B—— 2N IK diameter
A S | BD. dutta

A C Bﬂf’ifgdm'
guerecte CE.HK. lateribus
parallele fecantes diame..
trum inuno eodemgque punito
G. itaus parallelogrammum |

G 4; {/} ré -

e o ia : ..



Liser Primus. w9
diftributum fit in quatuor
parallelogramma ; per que
diameter non tramfit [cil.
- AG. GE. appellantur com-
plementa eorym que circa
diametrum amﬁ%mt w

HF. GE.
v’POSTULATA.

t. Poftuletur a quovis
pwnito A. ad quoduis pun-
Fum B. reétam lineam A B.

ducere. o

2. Et terminatamreifam

AB. in continuum recta pro-
ducere in C.
3. Et quovis centro, &

intervallo circulum defcri-

bere.

B 4 Com-



[ 20 Eucripis ‘b
Communes notiones feu
{ ~Axiomata.

1. Que eidem equalia,
& inter Je funt equalia.

2. Et fi equabibas equa-
lia adjelia int , tota funt «-
qualia.

| ‘ 3. Et fi ab equalibus
- equalia ablatafint  que re-
| - lingquuntur funt equalia.
5 4. Et i inequalibns o-
7 qualia adjeila fint, tota funt
mequalia. S
: 5. Et [ ab inequalibus
i aqualia ablatafint , reliqgua
 Junt inequalia. S
: 6. Et que ejufdem dupli~. -}
_ cia, inter fe funt #qualia.

7- Et

:
5
3

e | mine 3
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Liser PrRiMus, 21

7. Et que ejufdem dimi-
dia, inter fe funt qualia.

8. Que congruunt [ibi

. mutuo 5 inter f[e equalia

Sfunt.

Id eft, quz collaty, itacompo-
nuntur’y ut pars parti refpondeat,
& terminus termino , . zqualiz
funt. Linez autem-re&z & z-
‘quales congruunt, uti & anguli,

9. Ettotum parte majus
. 10. Et omnes anguli relts
aquales inter [e funt.

11. 87 induas reitasretta
incidens interiores y & ad
eafdem partes angulos duo-
bus rectis minores faciat
produite due ille refle in
infinitum , coincident iﬂt}f'

e



22 EucLrLiDES

Jéad eas partes s in quibus
Sourit anguli duobus reétis mi-
nores. '

Scio principium hoc obfcurum
quibufdam, & 3 Gemino & Pro-
clo reje&um 3 numero princi-
piorum : verum non debet res
aliqua 3 notionibus communibus
rejici, quod unus aut alter ei af-
fenfum neget: oporteret enim &
nonum expungere. Jam enim
funt aliqui Philofophi adeo fubti-
les ur negent totum fira parte ma-
jus. His & illis fufficiat dicere
Euclidem czterofque omnes,
hac omnia ex fola terminorum
notione, evidentia cenfuiffe, &
exiftimafle fenfu communi care-
re , qui eanegaret, Ne fcrupulus
remaneat, illud demonftrat Cla.
vius prop. 28. 1. 1. )

12, Dua

y s

At

e e




- erat faciendum.

Lizer PriMus, 23

13. Due relie [atium
non comprehendunt.

Id eft ex omni parte conclu-
dunt. '

13. Omme totum eff «-

- gwale omnibus partibus fi

mul fumptss.

Plura talia axiomata excogitari
poflunt & ab aliis propofita funt,
{ed hac fufficere nullus dubito,

NOTA.

Quicquid proponitur vocatur
propofitio , eftque vel problema
vel Theorema. '

Problema eft propofitio ubi
aliquid proponitur efficiendum &
conclufio femper talis eft , quod

Theo~
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Theorema eft pr0poﬁtlo cum
Propomtur proprietas vel vcntas
de aliqua re demonftranda,
conclufionis formula. Quod crat !
demonftrandum.

anquxd autem tanquam coa-
fe&arium aut lucrum ex demon-
ftratione fequitur Corollamun
appellatur.

Lemma infuper vocatur de-
monftratio przmiffz alicujus , ut
quz( iti demontftratio cvadat bee-
v:or ac clatiot,

PRO-
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PROPOSITIO I

Super data Proble-
relta termi-™ "
nata A B.
triangulum ¢-

. quilatersm A
; B C. confti-
. tuere.

. Praxis. Ex centris A & B.{pa-

r tio A B. defcribe 2 duos cir- a3
culos , & ex pun&o fetionis C. f.
duc breGas CA. CB. Dicob 1.
triangulum A B C. effe zquila- i
terum, '

Probatur. Re&ta A C. aqualis

eft cre@z AB. & BC. ceidem: ¢ 13.
ergo retz AC. BC. zqu’ales?'f'
eidem A B. zquales funt dinterd .
fe. . Ergo triangulum A B C. eft Axe
¢ zquilaterum,” Quod erat fa- g

) ClCI_l Um.

e PRO-



26 EreMm. Eucriprs

"PROPOSITIO II,

Ad  datum
w pinétum A.da~
te reite B C.
aqualem  re-
&am A F. po-
nere.
) rax. Jungatur2 A C. Super
Pofh. ipla AC. fac b triangulum
- zquilateram CD A. centro C.
¢ 3. {patio B C. duc ¢ circulum : latus
2. D C. produc 4 in E. centro D.
p. fpatio DE. duc circulum : latus
’ D A. produc in F. Re&a AF.
zqualis eft retz CB, :
Prob. Re@zD A.DC. funt
e Ex € zqules. Redz DE. zqualis
;‘"lfi, freta DF, 8Ergo re&a AF.
pf. reGx CE. Rutfum,re®a fCE,
7 ®qualis eft reGte CB. h Ergo
b r. AF.ipfi CB. Quicunqueautem
“Ax. alii ponantur cafus, eadem femper
erit conftructio & demonttratio,
ut bene notat Clavius ex Proclo,

PRO-
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PROPOSITIO IIL

Datis duabus Preb. 3.
“vellis inequali-

bus A.¢&BC,
 de majori BC.
minori A, e-
qualemreitam B E. detrabere.

D

rax, Ad datum pun&um B.

datz  retz A. zqualem
retam D B. 2 pono. Centro B.2 2. &
fpatio B D. duco b circulum,® 3.
abfciffa BE. eft 2qualisipfi A. Paft

Prob. RectaBE. eft ¢ zqua-¢ 15
lis ipfi B D. que ponitur 4 2qua- $%,
lis ipfi A. Ergo abfcifla B E. conf.
zqualiseft ¢ datz A. Quoderat® -
faciendum. . oA

SCHOLIUM

Circino hocut o pracedens problema
feri potefl fecundum Tacquet ; fed tunc
}x fententia Procli nullo pofislato fasis-

acit,

Cz2 PRO--




e

Theore-
w4 1.

28 Erem Eucripis

PROPOSITIO 1V.

D

B C E

Si duo triangula A. & D. duo
latera 5 duobus lateribus equalia
habeant utrumque utrique hoc eft
"AB.iphDE. & AC.ipfiDF,
babeantque angulos A, ¢ D. late-
vibus illis contemtos , aquales : Es

Bafim B C. bafi E F. aqualem ba-
bebunt 5 & triangulum A B C,
triangulo D EF. equale erit, &
reliqui anguli 5 veliquis angulis
aquales erunt uterque urrigue , hoc
eft angulus B.angulo E. & angu-
lus C. angulo F. zqualis erit , fub
quibus equalia latera A B, ipfi
DE. & AC. ipli DF. fulmn-
duntur.

Prob.




Liser PrinMus, 29

Prob. Latus A B. lateri D E,

& latus AC, ipfi DF. & an-
gulus A. angulo D: ponuntur
zqualia: ergo fi fuperponantur,

a congruent: ergo & bafis BC.2 8
bafi E F. congruet, Adeoque™™
totum triangulum toti triangu-
lo fuper impofito zquale erit.
Q.E.D.

N O T A

.= 1. Proprietas trianguli in hoc theore-
; mate propofita, cum ex terminorum ex-
plicatione videasur patere, poffes affumi
tAmqRam communis notio. .
2. Quemadmodum duo latera cum
T angulo mclufo inferant equalitatem bax
Jfinm ¢ angslorum; fic ¢ viciffim di-
cendo , duolatera ¢ bafes aquales infer-
rve angulos equales. Adeoque otava pro-
pofitiotanguam confectarinm hbujus ha-
beri poterit, :

-C3  PRO-
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30 Erem EucripIs

PROPOSITIO V.

Ififeelss trianguli
ABC. qui ad bnﬁm
Junt anguli A B C.
A CB. inter [t funt
agualisy & produdlis
F equatibus retis A B.
gAC putainD. &
E. qui fub bafi funt
anguli C B D. B CF. inter f¢ equales fint.

reparatio. Exlineis AB. A C.pro-
Pdu&is > accipioazqualia BD.C¥.
&bducore&tasCD.BF.

Prob. TriangulorumBAF.CAD,
unum latusBA. Uni CA. &alterum
F A.alteriD A. czquale eft. Etangulug
BAC. utrique eft communis : ergo
d angulus ABF. zqualis eft angulo
ACD. & angulusA¥B.angulo ADC.
& bafisBF. bafi CD.=zqualis. Rurfus.
in triangulisBCD.CBF. latusCF. la-

. teriBD. ecftzquale, & latusF B. pro-

batum eft xqualeipiD C. & angulus D.

. angulo F.zqualis. Ergof anlgu iCBD.
ales

B CF. infra bafim funt zquales & angu~
KBCD.CBF. 'xqualcs.&x_i fi tollantur
ex xqualibus ABF. A CD.relinquent
angulosad bafimg A B C. A CB. xqua-
les. quod erat demonftrandum. Thales

+ fertur autor hujus propofitionis.

Corollarinm. Omne triangulum -
quilateyum, eft xquiangulum.

PRO-
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PROPOSITIO VI. .

A St trianguli ther.3.
D , A BC. dus
anguli ABC.
A CB. equa-
B ¢ lesinter fe fue-

- um, & fub
aqualibus angulis (ubtenfa latera
AB. AC, equalia inter [¢ exunt,

Si negas: parsunius B D. 2 fiat2 3. %
&qualis alteri C A. hoc pofi-

to; triangula DB C. ACB. fe

habent juxta quartam 3 nam latus

B C. commune, & latera B D,

C A. zqualia, & anguli D.B C. B

A CB. zquales, Ego & totum :

- triangulum 2quale erit toti trian-

gulo,’ hoc eft totuin pasti ; quod
b

b v

repugnat. o bo
Coroll. Omne triangulum 2- Ax

quiangulum , eft zquilaterum.

C4 PRO-
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PROPOSITIO VI

C, D c
™

A B A . B

Theer.q.  Stuper eadem veita A B, duabus
eifdem retis AC. B C. equales
alie due reite AD.BD. urraque
utrigue , hoceft A C. ipfi AD.
& B C. ipli B D.non confliruentur
«d aliud & aliud puncium, puta D,
_ad eafdem partes, eofdem terminos
'B. & A.habentes s cum duabus ini-
tio dudtis veltis,

Prob Quiafi poﬂint duci duz
aliz , ducantur in D. Ergo
¢ 5.1 triangulum C A D. # eft Ifofce-
les: ergoanguliACD.AD C.
aquales.  Rurfus triangulum
CBD. eft Hofceles. Ergo an-
fuh BD C. BCD. funt zqua-

les, cium tamen angulus CD A.

. pars




!

)
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pars anguli totalis C D B. pro-
batus fit zqualis totali angulo
A CD. Idemque fequetur-in-
commodum ubicumque ftatuatur
pun&um verfus eafdem partes.
Nam fi ponatur puntum intra
triangulum in D. ut in fecunda fi-
gura, ductis AD. BDF.BCE,
& D C, fic dico. Re&z AD.
A C. ponuntur zquales , ergo

bangyi ADC. ACD. funtb 5.
. @quales’: fimiliter B D. B C. po-

nuntur zquales , ergo anguli infra
bafim ECD. FDC. funt b zqua-
les, ergo angulus F D C. majors -
eft angulo A D C, quemadmo-
dum E C D. imjor -eft ipfo
A CD. quod repugnat.

Denique non poteft flatui
punctum in parte alicujus linee
ex datis, alioquin pars eflet zqua-
listoti, contrag.ax.

NB. Hee p;;pq/itio tantum adhibetuy
am fubfequentem oita-
vam, que poffet tamquam confeltarinm

HATL& At
warieaf PRO--
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PROPOSITIO VIIL

ANAA

B ¢ E F B [

Theers.  Si duo triangula A.D. duo la-

oo,

teray AB, A C. duobus lateribus
D E.DF. equalia babeant , alse-
viim alteri : babeant etiam bafim
B C.bafi EF. equalem : %t angu-
lum A, angulo D. equalem habe-
bunt,[ub equalibus rectis contentum.

Prob. Quia fi congruant late-
ra, congruent & anguli : cum
8 angulus non fit aliud quim in-

clinatio duarum linearum. Quod -

fi quando fuperponentur non con-
gruant , fed trianguli E F D, apex
D. non cadat in A, fed in G.
ergo tunc duz retz duabus rectis
zquales , fuper cademre&a B C,
ducentur ad alind pun&tum , con-
tra przcedentem,

PRO-
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PROPOSITIO IX.

" Datum an- Pribg.
gulum retili-
neun B A C,
bifatiam  fe-

clare. .

rax. Ex lateribus dati anguli
BAC. fumo2re@am AD.2 3.1
& ipfi zqualem A E. Jungo D E. ‘
contftituo b triangulum aquilate- b 1. 1
gum D EF. duta re®a A F, bi-~
fariam dividet angulum A.
Prob. In triangulis D A F.
EAF. reGz AD. AE. funt
uales : A F. communis eft, &

‘bafis D F. bafi E F. zqualis:

cergoanguli FAD.FAE. funt¢ 8 1.
zquales. Ergo angulus B A C,
divifus eft bifariam. Quod facien-

dum erat, ‘

PRO-
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PROPOSITIO X.

A
Prob.s. Datam reftam ter-
minatam G H.* bifa-
\ < riam fecare.
W i F .
F

rax. Supra reGtam G H,

tnL t eonftituo trxangulum Zqui-

laterum G A H. ¢ujus angulum

b g.1. A. divido b bifariam , ductarea

AF. dividet reGam G H. bifa-
riam.

ftru&tione figure : ergo habent
bafes GI. I H. zquales. Ergo
reGta GH. divifa eft bxfamm.

Q.E.F.

PRO- .

Prob. Tnangula CIA HIA,
fe habent juxta quartam ex con-

B
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PROPOSITIO XL

A Datareitd prt. 6.
DF. & puntto
Lin cadato,
ad rectos an-
DX gulosy reitam
. lineam 1 A. excitare,

Pm. ExlineaDF.3 punlo

L fumo # partes hinc indes 3.1
zquales ID, IE. fuper DE.

. b conftituo triangulum =quilate-b = t.
rum DAE, 3 pun&o A, ad
pun&tum L refta dufta erit per-

endicularis.

Prob, Latus D 1. ceft zqualec Ex
lateri 1 E. & latus d DA. ipfi AE. 5%,
& latus A1 commune. ¢ Ergo Do

. anguli AID. AIE. crunt zqua~e §-r.

les, fergore@i: ergof A L. per- 2;?

pendicularis, Q.E.F. ”

D PRO-
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»~

PROPOSITIO XIL

Super  datam
vedtam  infinitam

g, DE.adatopunito

A. quod in ea non

eft 5 perpendicula~

rem reftam lineam

AL excitare.

I)rax. Centro A. duco circu-

lum , qui fecet re@am D E. &

feGionibus ducoreGas D A.EA,

2 10.1. 2 divido D E. bifariam in L. du&a

reta A I erit perpendicularis, -

brs.  Prob. Latera AD. AE. bfunt

oF. zqualia, ¢ latus D I, zquale lateri

_anfl.  1E. & Al commune: dergoan~

4 81 ouli AID. AIE. funt equales:

e 0. cergorecti: ergo AL eft ¢ per-

BY- - pendicularis. :

' ‘Hujus propofitionis autor fer-

~  tur Oenipides Chius annis ante
Chriftum ciriter 5 50.

PRO-
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PROPOSITIO XIIL

Cum  redta Ther 6.
AB. vel EB.
fupra  re&am.
> CD. cqnji_{ie'rz{,

angulos  facit :
, anut dues relos
"ABC. ABD. aut duobus rectis
equales EB C. EBD. facit.

B

) Prob. Red@a EB. cum re@a

D C. aut facit utrinque 2qua-

les angulos & 2 confequentera re.

re@os 3 aut non facit : fi non facit, 27

b excitetur ex B, perpendicularisb 1r.r.

B A. Quoniam. igitur angulo

ABD. zquales ¢ funt ABE.c 13-

E B D. Siutrifque addas reGum "%
“ABC. derunt duore@i AB C.d 2.

ABD. zquales tribus angulis*™

" ABC. ABE. EBD. quibus

etiamanguli EB C. EBD. funt
aquales & confequenter hi duo -
funt zquales duobus; rectis._

) 'iEch . A
% D> PRO-
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PROPOSITIO XIV.

Thery. A Si ad  ali-
quam  reitam

AC. & inea

D = punéium C.due
redeDC.CE,

- non ad eafdem |
partes duite 5 eos qui funt deinceps -
angalos ACD. ACE. ducbu
rectis aquales fecerint , in direGtum |

“eruntinter fereflashoceft D CE,
erit una linea reQa. ‘

rob, Sire&eD C.CE.non
a pr A jacent in direGtum, 2 jaceat
2.Pyf- CF. aut alia quapiam. Ergoan-
b 13.1- guli ACD. A CF. valent bduos
ccmrare@os, Ergo ¢pars ACF, eft

%9 zqualis A CE. toti, Nam prius |

exhypothei ACD.ACE.va-
lebant duos reos.

PRO-
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PROPOSITIO XV.-

_ AB. CD.
[einvicem fe-
cent, angulos
ad  verticem
A ED. CEB. equales inter [e
facient. - - .
P(ob. Nam angulo five AED,
five CE B, addatur angulus

medius D E B. a erit #qualis duo-a13. 1.
bus retis , bergo anguli CEB.b 3.
AED. funt zquales. Idemque#*: -

fiet fiangulo AEC. vel DEB.
adjiciatur angulus AE D.
Thales Milefius fertur au@or
hujus propofitionis. ,
Coroll, 1. Duz re@= fecantes
fe mutuo, efficiunt ad punGum
fectionis ; quatuor angulos , qua-
tuor re&tis zquales.
~ Coroll. 2. Omnesangulicifca
idem punctum conftituti xquales

funt quatuor reétis.
D3 PRO-

p Sidusredeh.8.
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PROPOSITIO XVI.

. Trianguls
> n v ABC. uno
- G latere BA.

Erodudo in
exter-
nus angulus

E A C.utro-

B C©  liber interno

& oppofite

. C. vel B. major oft.

. ate. 1. Y)rob: Latus A C. a bifecetur in F.
ducatur BG. itaut BF. fit zqua-
lis F G. junge reétam A G. tunc

triangula AFG. CF B. habent fe jux-

b Zx tag.namlatus b A F. zquale eft lateri

enff.  CF. & latus F G. lateri F B. & angu-
cis.1.lus A F G. cangulo CF B. ®qualis;

d 41 dergo& anﬁlum G A F.angulo BCF.

" zqualerh habebunt, ergoangulustota-
lis E A C. externus major eft interno &
oppofito A CB. Quod filatus A B. bi-

- feceturinl.idem fiet, & probabituran--
gelum externum D A B. majorem efle

. angulo ABC. cumangulusEAC,

c1g. 1. cfitzqualisangulo D A B. eritangulus
E A C. externus, major quolibetinter
no & oppofito nempe angulo C. vel B,
QED..

PRO-
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PROPOSITIO XVII

AN Trianguli 1. xo.
ABC.duo an-
guli, BCA.

C A B. velalii

. uilibet , quo-

cunque modo [umpts , duobus rectis
[unt minores.

, Prob. Produ®o BC. in D.
externus angulus A CD.

v 3 major eftangulo A. vel B. feda 16.1.
anguli ACD. A CB. bvalentb r3.1.
tantiim duos reos , ergo anguli
B. & C, interni, five C A B.

B C A. funt minores duobus.
rectis. Idem dicam deangulis A,
- & B. fi producam latus, B A.
Coroll. 1. In omni triangulo 4
cujus unus angulus fuerit reCtus
'vel obtufus, reliqui funt acuti. -
Coroll. 2. Omnesangulitrian-
uli zquilateri & trianguli Ifofce-
is, anguli fuprabafim {une acutt.

D4, PRO-
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PROPOSITIO XVIIL

Fh. 11, Trianguli
= ABC. majus
D lats AC. ma-
jorem angulum
» —C©ABC. fub-
tendit.

Si negas: Ex majori latere AC.

231 )2fac AD. zquale iphi AB.

b 5.x. duc retam B D. b erunt anguli

ABD. ADB. zquales. Eftau-

tem angulus A D B. hoc eft

ABD. externus & opPoﬁtus an-

¢ 16.1. gulo C. ¢ major. Multoergo ma-

jor eft totalis angulus AB C. an~

gulo C. Major item eft angulo A.

nam fac CE. zquale ipfi CB.

a1 derunt anguli CEB. CBE,

¢ 16.1. zquales, ¢ & angulus CE B. hoc.

f 9. eft EBC. majoranguloA.fergo

*' angulus A B C. majorangulo A,
Q.E.D.

PRO-
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PROPOSITIO XIX.

A _ Trianguli 7. 12.
ABC. majus
latus A C. fub
majori angulo
B ¢ ABC, fub
tenditur,

Si negas latus A C. efle majus
latere A B. fint zqualia: 2er-25 T
goanguli B, & C. funt zquales,
contra hypothefin. Silatus AB.

dicas majus latere A C. b ergobis.1.

angulus C. major erit angulo'B.
contra hypoth, Idem dicam de
latere B C. Ex quibys fic dico

tus A C. nec minus eft nec zqua- .

le lateribus AB, CB. ergo majus.
 Q.E.D.

N O T A.

Hec propofitio eff converfio pracedentis,
uapropter banc omittendo potuiffet dici :
s majus latus majorem angulum fubten-

dis , wtique ¢ mafor angulus’ & majors
lasere fubtenditur,
PRO-
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PROPOSITIO XX..

7h. 13. D ' Triangali ABC,

’ duo laters puta

& aAB.AC quomo-

docunque fumpta ,

» religuo B C. funt
majora.

rob. Produco CA. inD. fic
Put AD. fit zqualeipfi AB.
"2 & proinde @ CD. zqualis ipfis
“*  CA.AB. du@a re&a DB, fic
dico : Re@z A D. A B. funt

bs.1. gquales b ergo zquales anguli D.
€9 & D BA. ©Major ergo utroli-
“* bet erit totls angulus D B C.
. fedhunc angulum fubtendit latus
419-. CD. hoc eft CA. AB. dergo
reGz CD. hocet CA. AB.
major eft quim laus B C,

Q.E D.

PRO-
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PROPOSITIO XXI.

A Si fuper’ trianguliTh. 14

B ABC. uno latere BC.

ab extremitatibus dua

recte BD. DC. inte-

riws conflitut e fuerint ,

. ba conftitute > reliquis

B = trianguli duobsws lateri-

bus A B. AC minores guidem erunt ,

maforem vesd angulum centinebunt, id
eftangulus D. major eritangulo A.

o rob. 1. pars. Produéto BD. inE.

intriangulo BAE. duolatera BA.
% A E. amajora funt tertio BE. ergoa ao.1.
fi addatur commune EC. erunt BA,
A C. majora quam BE. EC. Eodem
modo in triangulo CED. latera CE.
ED. majora {unt tertio C D. ergo fi .
commune addaturD B.erunt CE.EB.
majoraquam BD. DC. fed AB. AC.
probata funt majora quam BE. E C.
ergo multo majoraquam BD. DC.
rob.2. pars. Angulus BDC. externus )

b major eft interno & oppofito DE C.b16. 1
& hic major angulo A. interno & op-
pofito, multo ergo major angulus BDC.
angulo A. Q-E- . i

© PRG~
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PROPOSITIO XXII,-

Preb. 8. _A. < Ex tribus
. J - S reitis DF.FG.
G H. gue fumt

datis refiis A.
B. C. triangw-
D EX KG RumFIG.comn-
' . flituere; opor-
tet autem duns quomodocunque fumptas,
810, 1. reliqua effe majores : a quoniam omnis
trinnguls duo” latera quomodocuvque
[nmprareliquo funt majora.
rax, Datis re®is ABC. fume _
ipfis ordine zquales DF.FG, ¥}
GH. centro F. fpatio FD. duc -
circulum D I. & centro G. {patio
GH. ducaliomHL 3 pun&oin-
terfeGionis I. ducantur reétz F 1.
& GI. & faCtum eft quod pe-
titur.
Prob. intriangulo F1G. re&a
:.q’j' F I zqualis eft b ipfi DF. hoc
" .eft A.& GLipliGH.hoceft C,
& GF.ipfiB. Q. E.F. -

N O T A
Hec conditio in vigefima propofitione
content s omists potwiffes. i
PRO- 1
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PROPOSITIO XXIII

Ad datam re- popie

__A_ am A B. ¢rmay

B pun&um C. in

: D ea datum  dato
A angulo rellilineo
¥ 1 DEF. equalem

angulum yelilinenm G CB. conm
Jlituere.

Sume in re@is EH. E1. duo
pun&ta utcunque , puta D.
& F. quaz retta D F. junges,
Tum 2 fiat triangulum CC§ B.az2z 1,
habens latera aqualia lateribus
trianguli EDF. fingula fingu-
- lis : hoc fa&o triangula fe %xa
-bent juxta propofitionem 8. ergo
anguh E. & C, erunt zquales.
Hujus propofitionis autor fertur
OempesC

E  PRO-
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PROPOSITIO XXIV.

b 15. ' Sitridgh-
lumABC.
dsuo late-
ra, AB.
A C. duo-

C bus trian-

/i DFE. -

e or o o B

’ B. § F F angs~

w}:'oA "wa mna‘;ulaD bg
B C. bafi FE. majorem habebit

dreGam FD.&ad punGum

asl.1 in ea datum 2 fiat angulus
FD G. zqulis angulo A, & la-

- tus D G. ipfi DE. hoc eft ipfi

b 4.1 AC. fitzquale,b & confequen-
i ter bafis B C. bafi F G. jungan-
tur re&tz GE. GF. anguli DGE.

.. DEG. ¢ zquales erunt. Erga

" totus angulus FEG. major quam

D'E G. major etiam erit quam

D GE. & multo major quam

drg.1. FGE.dergoretta GF. & huic
'xquahs BC. ma)or eftqumEF,

QE.D

PRO~

H
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- PROPOSITIO XXV. ~

D Si duo 1. 16.
triangxla
ABC.
DEF.
» C.E ® dno late-

va, duobus lateribus aqualia babue-
rvint o alterum alters hoc eft A B.
fpfi ED. & A C.ipfi DF. bafim
vero B C. bafi EF. majorem ha-~
buerint : & angulum A angulo D,
majorem habebunt fub equalibus
veitis contentum,

rob. Quia {i angulus A. non
Peﬁ major angulo D. eritvel .
aqualis , vel minor : fi zqualis
* ergabafes BC. EF. erunt #qua-a 4.1
les, quod eft contra hypothefim.
Siminor: cumlatera AB. A G,
fint zqualiaipfis D E. D F., bafis
EF, b major erit bafe B C. con-b 241,
tra hypoth. ergo cum nec zqualis ~ *~
vel minor effe poteft erit necefla-

l’i 1 .E. Dc -
oma;or(; = PRO-

&

b
.
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& 4. I. inter latera zqualia. a

Asz Erem EucripI1s
PROPOSITIO XXVI..

D A D
E F B C. E GPR
7. Siduo triangsla, duos angulos, duobus
angulis agsmles habuerint , alterum al-
sers; ¢ unum lasws uni lateri equale,
Jive quod adfacet aqualibus angslss, five
quodq wni aqualium angulorum (ubtendi-
tur , (o religualatera , reliquis lateribus

aqualia habebuns, alterum alteri, & re«
bigrium angulum reliquo angulo.

rob. fintin triangulis ABC.DEF.

anguli B. & C. zquales angulisE.

& ¥.fintque primo latera BC.E F.

(qu=z adjacent angulis xqualibus) zqua-
lia. SilatusED.noneft zqualeipfi B A.

- fiteo majus, & fumatur E G. .zquale
ipfi BA. tum duéta FG. Duo latera
triangulorum ‘GEF. ABC. zqualia
funt, & anguliE. & B. zgxgales contenti

i

2o anguli C.
& G F E. funtzquales, quod efle non

teft : nam angulus GFE. eft pars
ipfius DF E. quizqualis ponebaturipf
C.nonergo DE. mafpr eftquam B A.
Sed neque minor, alias lateri BA. ea-
dem qua prius, applicarctur demon-=

: ftratio.
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ftratio. Ergo ®qualis. triangula
DEF ABC. fg-mm:;;f:m &l
tera lateribus , & anguli angulis cor.
refpondentibus funt zquales.

Sint deinde latera A B. DE. fubten-
dentia ®quales angulos C. & EFD.
inter{e zqualii, dico latera CB. CA.
ipfis F E. FD. effe xqualia, & angu-
lum A. angulo D. zqualem. §i emim
latus EF fit majus latere BC. fume
re¢tam E G. zqualem ipfi BC. duc
reGtam D G. quoniam igitur latera A B.
BC. funtzqualiaipfis DE. EG. & an-~
guli B: & E. funt z%uales ex hypoth.
erit bangulus C.angulo E G D. zqualis.b 4.1,
Igitur & angulus EG D.angulo EFD.
erit zqualis, hoc eft externus interno
& oppofito ¢ quod eft abfurdum. Non ¢44, 3,
eft ergo latus EF. majus latere BC.
fed neque minus eft, ut oftendit
eadem demonfratio applicata lateri
BC. ergoefteizquale ; ergo triangula
ABC. DEF. f& habent juxta 4. cum
latus AB. ipfi DE. & BC. ipfi EF.
& angulus B. angulo E. fit 2qualis &
confequenter balis A C. bali D F.
‘Q. E. D. "

Thales milefins antor bajes fertwr.
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P ROPOSITIO XXVII
" 1518, B o Si Ai"
' \ C duas relas
A_N\@___®. AB.CD.

x -

Y yeita EF,

c "N D incdesan-
E gulos. al-

ternos A G H. DHG. ¢qua-
lesinter (e fecerit: pavallele erunt

inter fereite.

i
§

Prob. Si non funt parallelz J
s 35 a coibunt tandem puta in I, ¥
& fiet triangulum GIH, cujus

. angulus externus A G H.” erit.
"b16.1.b major interno & oppofito .
GHD. cui tamen ex hypothefi

erat zqualis, Similiter demon- |
ftrabitur, fi dicantur concurrere . |
im K. Ergo non concurrunt.

Ergo funt parallelz Q. E. D.

PRO- !
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PROPOSITIO XXVIIIL

Si ’i.’l dnas Th, 19.

E\G B relas AB. CD.
reita EF. inci-

AT

dens 5 externum -

angulum A G E.
[ }!\ D snterns ¢ oppo-
) Jiro @ ad eaf
tes GHC.
agralem fecerit 3 ant internas O eafdem partes
A GH., GHC. duobus rellis agquales fecerit :
parallele ernnt inter fe reSa. ) .

“yyrob. 1. pars. Angulo A G E-azqua- 2
Plis eft angulus BGH. angulus CHG.
2qualis Eonitur angulo A G E.

bergoalterni BG H.GHC. funt zqua- b

les, cergo reét A B. CD. funt parallele. ¢
Prob. 2. AngulusEG A. cum angulo

15.1

t.Ax,

27. 1. -

A G F. d valet duos reftos, angulid x;.x;

AGH.GHC. ponuntur zquales duobus
reétis:c ergo fubduto communiangulo ¢
AGH. remanebunt anguli EGA. GHC.
zquales. Ergoretz AB.CD. funt pa-
rallelz per priorem iartem hujus.

Ex fecunda parte hujus propofitionis,
conftat fufficienter de veritate undecimi
Axiomatis: nimirum i contrario.

N O T A

Ha tyes proprietates 27. ac 28, propo-
Yfirione propofita wnica contineri potwiffent
#ti fequens 29. quaqne eatenus per mo-

Aum conerfions demonfirara videtsr.
: " E4 PRO-

3l
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PROPOSITIO XXIX.

* 7h. 20. B In paral-
. leles  relas
' R s AB. CD.
_ o reita EF.
© H \‘. incidens : &
' altertios an-
gulo: B G H. GHC. «quales
inser fe facit : & externum EGB,
interno & oppofito & ad eafdem
partes EHD. equalem : ¢ in-

ternos ad eafdem partes AGH.
CHG. duobus reétis equales. .

Pro’o r.pars. AnguliD HG;
a1i3.r. S GHC. 2 valent duos reGos
anguli item DHG. B G H.
b valent duos reGos ¢© ergo {ub-
Ax.  du®o communi angulo DHG.
anguli BGH. GHC, alterni re-
manebunt zquales.
Prob. 2.. Anguli E G B,
«d13.1.BGH: valcnt d duos re&os : an-
‘ gullBGH G HD. valent

¢ duos

ba8. 1.
<3
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¢ duos rectos, ergo fubducto com- ¢ 28.1.
muni B G H. remanebunt anguli
EGB. EHD. zquales.

Prob. 3. Re&z AB. CD.
ponuntur parallele f ergo ne-f 35.
que verfus A, neque verfus B. P
concurrunt, ergo tamverfus A.
quam verfus B, anguli interniad
cafdem partes funt zquales duo-

" bus rectis , & fi enim ex aliquag 1,
parteeffent minores , ex €a con~~#
currerent, -

Coroll. Omne parallelogram-
mum , habens unum angulum .
reGtum, eft parallelogrammum
reGangulum,

PRO-
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FROPOSITIO XXX

Th 21 G ,Qud ¢i-

A k\ : L dem  refle

L2 N ¥—EF. paral-

‘ lele A B.

c K\ ? CcD. ¢in-

I ter fe fum
parallele. . :

S Prob. In has tres re@asin eos

. dem plano pofitas fi cadat

teGa GK. angulus AIL. 2qua-

029 1. lis erit qngulo ILF. 2quia funt

- alterni 3 & angulus externus

ILF. angulo LK D. interno&

b1 oppofito: b ergo anguli AIL.,

;‘;‘7 LK D. funt Zqules : < ergo

retz AB. CD. funt patallel=
QE.D. .

PRO-.
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PROPOSITIO XXXI.

® A . dato Preble.

<} B punie G,™ '’
& date refle
o - » CD. ps

°© \ r  rallelonre- -~

. &am lincam A B. ducere.

Ex G. in datam C D. due
reGam G H. utcunque, &
angulo. G H D._ 2 conftituatur a 23.1.
2qualis ad G. nempe angulus -
. HGA. ® erit re@a A B. ipfibarx

" CD. parallela , quia anguli al-
terni A GH, DHG. funt 2qua-
lesQ.E.F.

PRO-
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PROPOSITIO XXXIL
l z_'b.zz.

B ©  EE. externus
angulus A CE. duobus internis &
oppofityu ABC. B A C, equalis
eft: & trianguli, tres intermi an-
guli A B, C, duobus reitis equales
funt,

83n1. Prob. 1. pars. 2 Ducaturex C,

re&a C D. parallela reGtz

AB. tunc quiare&ta A C. cadit

inparallelas AB. CD. angulus

b 291. A. zqualis eft balterno A C D,

Et quia B C, cadit itr eafdem, pa-

rallelas angulus E C D. externus

¢29.1. € 2qualis eft interno B. Totalis

ergo A CE. zqualis eft duobus

internis & oppofitis A. & B,
Q.E. D.

Prob. 2. Angulus A C B.

d13. 1. cum externo A CE. 4 valet duos

’ reGos,

A D Triangsli -
' ABC. uno
/\/ latere B-C,
- produito in




-~
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rectos , fedaggulus ACE, ¢2-¢ 3.1

qualis eft angulis A. & B. ergo
anFulus C. cumangulis A, & B,
valent duos re&os, ergotresan-
guli , &c. Hujus propofitionis
autor fertur Pythagoras Samius
circaannumante Chrift, 650.

Coroll, 1. Omnes tres anguli -
vnius trianguli , funt @quales tri-
bus cujufcunque alterius trianguli
fimul fumptis; & quando duo funt
@quales duobus , erit & reliquus
reliquo zqualis.

Coroll. 2. IntrianguloIfofcele
retangulo, anguli ad bafim funt

“femire&i.

Coroll. 3. Angulus trianguli

@quilateri eft una tertia duorum -

reCtorum, vel duz tertiz unius
re&i, ' '
Sch, Omnis figura reilinea
diftribuitur in tot triangula, quot
ipfa continet latera, demptis guo—
bus, & anguli triangulorum, con-
ftituunt angulos figure. |
T F PRO-
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PRQ;PO'SI TIO XXXIIIL.

B Relle AC,
B D. queequa-
les & parallelas
AB. CD.

, eafdempartes con-

]ungum & ipfe aquales & pa-
vallele funt, .

Prob Duc reGtam D A. quz

*29-1. § datas AB. CD. jungat 2 tunc -
anguli alterni’D AB. ADC,
erunt zquales : latus AB. poni-
tur zquale lateri CD. latus A D,
eft commune ergo bafes A C.

. ba.x. DB, funt gquales. ® Ergo an-

e

uli CAD. AD B. funt zqua-
fes 3 € érgo reGtz AC. D B.
font parallele.

¢y

PRO-
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PROPOSITIO XXXIV,
Pamlkbgmn- Th 214

: mamm [patiornm
: qua ex adverfo & -
latera AB.CD.

D AC.BD. ¢ -

mgtdt A.é' D.B. & C. equdlia
funt inter f¢, & diimeer AD.
illa bifaviam fecat.
Pro_b. Redz AB. CD. po-

mmtur parallelz,, 3 ergoan-, ,o,,
gulus BAD.angulo CDA. &
angulus CA D. angulo ADB.
funt zquales , cum fint alterni,
Ergo triangula ABD. ACD.
habent duos angulos zquales al--
- teram alteri, & ipfis commune -
latus AD. adjacet; bergo & re-, 36.1.
hqmanguhB &C; ﬁmtzqmles,
& reliqualatera, A B. ipfi CD.
& BD. ipfi A C. erunt zqualia,
cum qualibus angulis , nempe
alternis opponantur. Ergotrian- ¢ 4. 1.
gula A BD. A CD. zqualiain-

- ter fe funt. E.D.
el QD rro-
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PROPOSITIO XXXV.

Th. 23. E_B A FEB Parale-
' "~ logramma
V.. AD.FD.

alw pC g ® [fuper ea

| - dem bafi

;Gi 72 CD. ¢
. € » in iifdem -
parallelis AB. CD.. conflituta,

anter [¢ funt equalia. :

d tribus modis poteft contin-

.Igcre, f1, ut vides,in 1, figura,

fic dico. Re@2 AE. EB, funt

ar.Ax 2 gquales , quia funt b equales

0341 eg2 CD. Reftz AC. ED.

funt zquales : angulus CAE.

€ 29.1. € zgualis eftangulo D E B, ergo
¢ 4.1. triangulum C A E. ¢ 2quale eft

f1.4x triangulo DEB. f addito ergo
communi F CD. fient parallelo- -
gramma. AECD. CEBD.
aqualia. |

Siutin 2. Re&z AE. FB.
.83 funt zquales ut prius: 8 dempta
A igitur communi F E, erunt zqua-
- les
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lesAF. EB. ReGz AC. ED.
funt ® zquales: anguli A. & E.h 341
funt i zquales, ! ergo triangulai 29.1.
FAC. BED. funt qualia,addito’ ¥
ergo comm{i@_',trapezo. EFCD.
rallelogramma A E C D.

B CD. erunt ® gqualia, =~ m 2
Sius in 32, idem répeto. ReGg “**
AE,FB. (gnt a zquales ipfi C D.n 34.1.
©ergo&interfe:ergoreta AF.0 1.

P zqualiseft retz EB. Re&z .
A C.ED. funt 9 zquales, anguli £x
item E. & A. funt requales: er- 133
§o triangula ACF, EDB. funt -
zqualia: Ergofiabutroquetol-f 4. 1
las triangulum E GF. relinques
zqualia trapezia ACG E. &
F G D B. quibus fi addas com-

* mune triangulun CG D. fcies

~_ parallelogramma AD. DF. -

qualia. Q.E.D.-

SCHOLIUM. |
Hinc omnium parallelogrammorum
dimenfio , cum aqualia /;'{n parallelo- .
grammo vetangulo, cujus area provenst

ex multiplicatione Laterwm , pasebit-.
* : F 3 PRO-
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PROPOSITIO XXXVI.

s, s« » Paral-
lelogram-

- ma AE,

c = » HD. fu-

per equa-

k libus bafibws CE. FD. ¢ iniifdem
parallelis AB. CD. conflitusa, in-
ter fe funt equalia. -
i Prob. Conne&antur paralle-
“logramma rectis CH. EB,
8 341:2 quz erunt zquales & parallele,
- Hoc pofito, parallelogrammum
- b351 AE zqmleecttipfi b CB, & pa-
" rallelogrammum CB. ipfi ® HD.
. €1 ¢ergo parallelogramma A E,
" HD.funt zqualia. Q. E.D.

PRO-
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PROPOSITIO XXXVIIL.~

& X x 0w Trmnguldﬂi 27.

' -ACD.FCD.
~ fuper  eadem
: —bafi CD. &

e o

in iifdem pa-
rallelu AB.CD. conflituta, fumt -
inter [¢ aqualia.

| Prob. *Per D.ducas DE. pa-a 31.%

rallelam re@z C A.& DB,
ipfi GF. parallelogtamma A D.
CB. b erunt zqualia : <fed eo-b 351
rum dxmldlafunt triangulaACD, ¢34 I
d ergo ipfa- mangula‘I 7
A C D F CSD funt zquaha.
Q.E.D.

Fq4 PRO-
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_ P_kOPOSITIO XXXVIIL.
JW_

S CTTETF TS
th28.  Trianguls ACE.BFD. fupey

aqtialibus bafibus CE. FD. ¢ in
sifdem pdmllelu AB. CD. equs~

lia funt mter fe.

2L Prob 3 Ducatur E G. paralle-
. laipi AC.& FH. ipt BD.
b36.r. b erunt paralielogramma C G,
¢34-% HD. &qualia. ¢ Horum dimidia
funt . tmt}gula AXCE, BFD.

d7. dErgo funt inter fe zqualia

4 QUE.D.

PRO-

e e —— i e e
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PROPOSITIO XXXIX.

> 2 Equaliatrian-Th. 29
A gula A B C.
D B C. fuper
- " eadem bafi BC.
- BT & ad eafdem

partes conflituta , in iifdem funt pa- . . .
vallelis. Hoc eft AD, eft paral-
lelaB.C, :

rob. Sinegasfit. + AE.ipfis st
B C. pdrallela eui re@a BD.
producta occurrat in E. Du&ta
ergore&a CE. btriangula ABC. b 371
E B C. erunt zqualia, pars toti,
quod fieri nequit : nam triangu-
lum D B C, zquale trjangulo
A B C, zqmule quoque foret
triangul. E B C. per 1. ax.
Quod fi dicas-AF. & BC. effe
parallelas , éadem repetetur de-
- monftratio, & fecluctur totum &
partem efle zqualia. '

PRO-
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_PROPOSITIO XL.
- “Zqualia

triangula
ABC
DEF

qualrb:u bafitus BC. EF. & od
eafdem partes conflitta s in iifdem
funt parallelis AD. B F.

Prob Sinegas A.D :pf‘ BF
effe parallelarm |, fit AG. cni

occurrat E D, produ&a in G,
Tunc duda G F. erunt * tridngu-
laGEF. ABC, zqualia : pone-
bantur autem zqualla triangula
ABC.DEF. €rgo totum G 1?_ F.
& pars DEF. eidem triangylo
ABC. zcluale > Perune zquaha.
Quod fiert neqmc

PRO-

2 ¢ TE T Ffuper & |
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PROPOSITIO XLI.

* Siparalle- 11, 31,
logramwum -
AECD,
communin

' D cum  trian-
gulo ¥ C D. bufim C D, habseris,
& in iifdem parallels AF. CD.
fuerit: parvallelogrammum erit du-

plom trianguli.

rob, Ducatur diameter A D.

| Triangula FCD. ACD. v
a funt zqualia’; Parallelogramy 2 37.1.
mum CE. ¥ eft duplum trianguli b 34-1.
ACD.cergo& triang_uli FCD.¢c 6.
Q E.D. ’ . : Ax,

SCHOLIUM.

Cwm Jam pex 35. ommium parallelo- -

Lrammovsms area obtinsiwr, ctiam srign-

Zulorsm , qua corundens dimidin [unt »
non larebit, - -0

PRO- :
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g PROPOSITIO XLIL

Proble-. _, A g5 Datotrian-
ma i, » X .gulo ABC:
equale pa-
rallelogram-
1
mum G C.
confiituere
E C indato redli-
lineo ang.D. »

B
ati trianguli AB C. Bafim
ato. 1. DB C. di\g'de 2 bifariam in E.
b 3r.1. dubtaque E A. b agatur per A.
. re@a AH.parallelaipiBC. Ad |
€231 Pun&um E.cfa&o angulo GEC,
ipfi D, 2quali; educatur ex C.
d3rrre@a CH. ipft EG. 4 panallela
dico a&um. !
Prob. Triangula ABE. AEC.
© 38 funt ¢ zqualia: triangulum AEC,
eft dimidium trianguli, AB C.
f4r.1 & f dimidium parallelogrammi
B C. fuper eadem bafi E C. con>
ftituti: ergo triangulum AB-C.
86 eft & zquale parallelogrammo
“* G C. habens ex conftru@ione
angulum G E C. zqualem dato
anguloD. Q.E.F.

. e L

PRO- !
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PRO:POSITI'O XLIII

A_ ¥ B Omnis 1. 32.
parallelo-
A grammi ,
.”7/ 7" compleme-
b E c 14 corum
‘ que circa

. diametram funt parallelogrammo-

Tum, inter (e funt equalia.

In hac figura, parallelogramma
circa diametrum funt , FK.
H E. complementa verd eorum,
parallelogramma A G. G C. hac
complementa dico effe zqualia,
Prob. TriangulaBAD. BCD.
funt 2 zqualia. Iremque triangu- 4
1a BKG. BFG. & GED.GHD.
Ergo fi ab zqualibus triangulis
B AD. BCD. tollas xqualia,
nempe BKG. ipfi BFG. &
GHD. ipfi GED. comple-
menta G A. G C. quz remanents,
erunt zqualia. Q. E.D. L
G P R.O-

341



Proble-

ma 12,

aqnr.

€31
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PRoposh'ro XL1vV.

) A G M x

LT
\ /

/[ E

B L /1

Addatam rectam F. dato trian-
gulo A B C, equale parallelogram-
mum CM. applicare in dato an-
gulo redtilineo D, :

Conﬁit’ue triangulo ABC.
2 zquale parallelogrammum
CG. hﬁ)ens angulum GEC.
zqualem angulo dato D. tum
produc B C. in K. fic ut CK.

5.1 fit bzqualisdatz F. per K. agatur

¢ K 1. parallela ipfi C H. «occur-
rens G H. produtz in'I. De-
inde ex I. ducatur per C. diame-
ter IC, occurrens reGtz G E.
produte in L., & per L. ducatur
LM. parallcla ipfi EK, fecans IK.
’ pro-
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produtam in M. producatur-
que HC, in N. dico parallelo-
grammum CM. efle quod peti-
tus.

Prob. Comylementa G C.
C M. funt 4 zqualia, parallelo-d 44.1.
grammum G C. eft © zqualee &
triangulo ABC. ergo & comple- 4
mentum CM.habet autem lineam -
CK. zqualem datz F, & angu-
lom CN M. zqualem angulo
HCK. qui f zclualis eft angulof :8.r.
G E C. qui ponitur quualis dato Frop-
angulo D. ergo parallelogram-
mum CM. zquale eft triangulo
A B C. & habet lineam C K.
. aqualem datz F. & angulum
G NM. zqulem dato D. Q.
E.F.

G2 PRO-
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PROPOSITIO XLV.:

‘ A |
. R»
E G X
c P oaa D
Proble-  Pato redlilineo A D, aquale pa-

413" vallelogrammum E D, conflituere,

in dato rectilineo angalo F.

ivide re&ilineum in triangula,
Dfac parallelogrammum a E L.

zquale triangulo BCD.«in an-
gulo H.zqualiipfiF. & {upralatus G L.
parallelogrammum G D. acciuale trian-
gulo A BC. habensin L angulum G ID.
=qualem ipfi H. & fatum eft quod pe-
atur.

' Prob. Parallelogrammum EL.zqua-
bEr o cft b triangulo BCD. inangulo H.
“f- zquali dato F- rurfus parallelogram-

mum G D. zquatur triangulo ABC.,
ctiam in angulo dato, ergo parallelo-
Srammum E D. quod zquale eft parti-
us fimul fumptis, quatur rectilineo
ABCD. indatoangulo Q.E.F.

PR O-

‘a44.1.
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PROPOSITIO XLVI.

c_ D

Datd recti AB. Proble-
quadraum ABDC,™ '+
- defcribere.

Fx A. & B, 3erige perpendi- a .1
sculares C A. D B. zquales

ipli A B. jungaturquereéta CD.

& faGtum eft quod petitur.

Prob. b Anguli A.& B. funtb Ex
re&i:ergoredtz AC. BD, funt &%
< parallelz. Utraqued eft zqualis d £«
ipfi AB. ergo & interfe: cergo ;”’3’3
& AB. & CD. parallelz, funt pup,
zquales: ergo AC, CD. DB,
funt zquales, & figuraeft paral-
lelogramma: cumque anguli A.

& B. fint recti, ferunt etiam op- f 34.1.
pofiti. C. & D. re@i. Ergo
ABDC.eft quadratum. Q.E. F.

G3 PRO-
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PROPOSITIO XLVII,

E L »

Th33.  Inreitangulotrianguld B A C,
quadratum BD. quod 4 latere BC.,
rectum angulum B A C. fubten-

© dente defcribitur 5 aquale eff qua-
dratis BG. G H. qua 4 lateribus
B A. AC. redtum angulum BAC,
continentibus , defcribuntur.

Prob. Ex pun&to A. duc
a3 A areGtam A L. parallelamipfi
BE. & jungereQas, AD.BL
Triangula ACD. ICB. feha-

bent juxta 4.nam latera CD.CA.

, funt

)




Lieegr Pr1imus., 79
funt 2qualia ipfis CB. CI. &an-
guli contenti ICB. ACD, zqua-
les: cum anguli I.CA. BCD.

; fint ® refti & angulus A CB.bso. ~

communis: ergo triangula ACD. Dif-

. BCI. funt zqualia. Sed triangu-

Ium ACD. eft ¢ dimidium paral- ¢ 41. .
lelogrammi L C. cum fint fupra
eancim bafim CD. & irter eaf-
dem parallelas AL. CD. & trian-~

ulum I CB. dimidium eft qua-

o
 drai CH. ob eandem caufam.

d Ergo quadratum CH.eft zqua-d 6.
le parallelogrammo L C. cum Ax
eorum dimidia {int 2qualia.

Jam ducantur re&e AE. FC.
TriangulaFBC. ABE. funt 2-
qualia, cum fe habeant juxta 4. &
triangulum A B E. eft dimidium
parallelogrammi B L. ficut trian-
gulom F B C. dimidium quadrati
B G.ergoquadratum BG. eft -
quale parallelogrammo B L. To=
tum ergo quadratum BD. zquale
eft quadratis BG. CH. Q. E. D.
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SCHOLIUM.

Nobilifimum hoc Bythagore inven-
tum prater infinitas utilitates , quas per
univer[am Mathefin [pergere nemo infi-
cins ibit , Methodum nobis tradit.

1. Ex datis duobus m’bufcunTu la-
tevibus in triangulo rectangulo veliquum
latusinvenire. Nimiram [i AB. 6. par-
tium A C. 8.erit BC. 0. nam fi qua-
Aratum A B. 36. addatar ad quadratum
‘A C. 64. fumma erit 100. ex quo ex-
tradtaradix evit xo. ipfum latus quefi-
sum B C. )

Vel fi BC. fir10. AB. 6. erir A C. 8.

' Zulmiﬂm fi & quadrato B C 100. fubtra-
arur quadratum A B. 36. relinguitur
64. cutjus radix eft latss quafitum A C.

2. Additionem ¢ [ubtraitionem qua-
Aratorum, que differentiam inter data-
rum linearnm quadrata offendst.

3. Cum ex tribus reflis lineis 3.4. 5.
partium vel ex aquo per alios numeros
multiplicatis,non nifs triangulum relian-
grlum conflitui poteft ( quod occafionem
Pythagora de hoc invento dedifTe plurimi
contendunt ) in ipfis campis [emper pote-
rimus funiculo conficiens jam dictum
srigngulum pythagoricum , angulum re-
Qum dererminare.

PRO-
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PROPOSITIOXLVIIL

" St quadratum quod 1h, 14.
2 CqB. #no lateqmm 3
trianguli CAB. 7%"'-‘-

A bitur , aquale fit its

qua areliquis duobus
trianguli  lateribus

AB. AC. deferibuntur
quadratis :  angulus

C A B. contentus [ub reliquis duobus
triangulilateribus A B. A C.vectus eff.

Prob. a Ducatur ex A.ipfi AB,a 11.n.
perpendicularis AD.ipfi AC,
2qualis, jungaturqsrecta DB. hoc
pofito fic dico. Angulus D AB.
brectus eft, “ergo quadratum reG ¢ b Ex
D B. zquale eft quadratis re&a—-:":e_' .
rum AB.AD.vel AC. Sed qua-
dratum ipfius C B. ex hypoth. z-

uale eft quadratis earundem CA.,
AB.dergorettz CB.BD. funtd .
zquales. Ergo triangula C AB, 4~
ADB. habent tria latera zqualia,
¢ & angulos qui zqualibus lateri- < 8. 1-
bus refgondcnt zquales. Ergofi ’
angulus D A B. reus eft, erit
etiam re¢tus C A B. cum latera

D B. B C.fint zqualia. Q.E. D. .
SCHO-
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SCHOLIUM

uamauam omnes propofitiones in
lib%ucl?di& [fuam per Yl}nip-verfﬂm Ma-
thefin obtineant Ufum , nibilominus ob
[requentiorems allegationem , quafiam
effe feligendas nullus dubito . quarum
catalogum , st bic, poft omnes fequentes,
apponam libros. ,

Libri primi Infigniores propofisiones.
4.5.6.13.15.26.29.31. 32.36.37.38.
41.47. quibus & nonnaullts annumerantwr
18. 19. 20. .

Problemata porro pafim per totum
librum primum difper(a , ad exercitium
regula ac circini minimé negligenda funt;
cum in [ublequentibss confiructionnm
facilitatem pareant,

EVCLI-
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EVCLIDIS -
ELEMENTUM IIL

DEFINITIONES
L

c. - Parallelogri-
mum redtan-
guli ABCD.
contineri dici-
tur fub dua-
A B i re{fﬁa AB.
B D. que rectum angulum ABD.
comprehendunt.

uemadmodum in circulo
Q cognita diametro, tota ejus
~area cognofcitur, fic ex-
preflis duabuslineis quz angulum
reGum continent In parallelo-
grammo rectangulo, ftatim tota
cjus quantitas intefligitur , nimi-

' rum latftudo&longitudo.

Obferva 1. - Tllud parallelo-

grammum dici retangulum quod
unum



'
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unum habet angulum reunr.. Si
*a 20.1. enim unus eft re€tus 2 berunt &
b 341, reliqui recti. : _

Obferva 2. In fequentibus
nomine rectanguli , Euclidem
femper intelligere parallelogram-
mum reCtangulum , licet vis no-
minis id non exigat.

3. Geometras omne paralle-

* logrammum exprimere duas tan-
tum nominando literas , quz per
diametram opponuntur, Ut ap-
pofitum paraHelogrammum  ap-
pellant, A D,

4. Cognitis lateribus reGtan-
guli, inveniri ejus aream ex mul-
tiplicatione numeri unius lateris
in numerum alterius lateris circa
eundem angulum. Similiterque
cognita area reGtanguli & uno la-

-terum, inveniri alterum latus fi
dividatur numerus arez per nu-
merum lateris dati, quotiens enim
crit latus quafitum,

I1,
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IL
- e
A ¥ . Omnis pa~
' /| vallelogrami
fpatii unum-
. quodlibet eo-
al. g 790 que cir-
. ca diameryp
E D illin funt,
parallelogra-
morum , cum duobus complementis 5
gnomon yocetur,

In :raﬂelogtammo AD. pa-
rallelogrammum G E. cum
duobus complement1§ GE.EH.
‘yocetur e , quod Latiné nor-

mam fonat , ejus enim fpecxem
nobis exhibet,

-

H + PRO:
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rh. 1.

PROPOSITIO I.

C +F D Si fuerins
Ausreite G.
& AB. fece-

. turque alte-
ra spfarum

c— A B.1n quor-

A E B cung,fegmé.-

| Ge— taAE. LEB.

rectangulum

 ¢B. comi)rebe nfium fub duabws redts AC.

e 29.1.
f 281

g 341

eft rectangulis CE. F B. qua [ubinfectd

CA. & quolibet fegmentorum A E.EB.

comprehenduntur.
rob. Ex pu
pendicuE:

in/[e&a‘ hoceft G. & A B. feids, equale

ex lineis C A. hoceft G. & A B.retan-
gulum C B. Retam A B. utcunque di-
vide n E. & fiat d E F. parallela & =qua-

-lisipfiA C. erunt CE. F B. peétangula.
Nam angulus FEB. retus cft ¢ quia -

2qualisipli A. & confequenter freliqui
angulirecti, & latera g lateribus oppoli-
tis zqualip. Hixcautem duo re€tangula
CF.BF.fimul fimpta funt xqualia to-
tali B C. hoceft partestoti. Q. E.D.
Idem patet in numeris, puta6.& 2.
divide 6. in 2. & 4. dico 12. numerum

roductum ex 6.in 2.¢qualem cfie duo-
£us numeris 4. & 8. qui fiuntex muli-_ -

plicatione duorum in duo,& in quatuor.
i PRO-

nékis A. & B. erigea per-
, es AC. BD. zqygles datx -
+ G. & ducaturreta CD. ficque fiat
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PROPOSITIO II.

®E G u ¥ Sirefa lineaTh. 3.
. A B. fedla fit me-
cunque puta in
\ C. & D. Redtan- |
<| -gula EC. GD.
H B. comprehen-
-fa fub tota AE.
- hocl zf’A B. ¢&
. C D " quolibet fegmen-
: A . B gamm A/C-I. CD.
BD. equalia funt, quadrato AF. quod i
tota A B fir, N

-

rob. Ex A B.fiat a quadratum EB.a 46.1.+
ex C. & D. erigantur b CG.DH.b 311,
parallele & 2quales ipfi AE. hoc& 3.1,
ofito , erit re€tangulum E C. compre-
enfum fub tota AE. ¢ hoceft AB. & o 30,
fegmento A C. & codem modo rectan- Dy,
gula GD. HB. fub tota & utrolibet
jegmentorum. Cum ergo reétangula
EC. GD. HB. fint partes qmnes fuo
toti quadrato AF. zquales, patet reGtan-
gula comprehenfa fub A E.hoceft A B.
& fegmentis A C.CD.DB. zqualia efle
quadratolinex AB. Q.E.D.
-In numeris divide 10.in 7. & 3.dico
7o. & 30. qui producuntur ex multipli~ -
catione 10. in 7. &.in 3. zqualia effe
100. quadrato'numeri 1o.

Hz2  PRO-
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PROPOSITIO II1.
c© F »

.. A E B

.3, Sireflalinea AB. [¢8a fit' ut-

cungue in E, Redangulum CB.

fubtota AB. & uno [egmentorsum

A C. hoc eft AE. comprebenfum,

~ aquale eft reGtangulo F B. quod (ub

fegmentis BE. FE. hoceft B A,

_ comprehenditur 5 ¢ quod & pradiclo

[egmento A E. defcribitur quadya-
wwCE. o

Prob. .Datam ‘AB.{eco ntcun-
~quein E.ex punétis A.E. B,
a 11 1. ¢rigo 2 Perpendicula'rcs AC.EF.
g{i”' B D. parallelas b inter fe & zqua-
FI 2

les fegmento A E. tum duco
rectam 3 pun&o C. ad D. qua

¢ 33.1-erit parallela ¢ ipfi-A B, Hoe po-
fito fic dico, A C, eft zqualis

' - d ipfi
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4ipfi AE.ergoreQangulum AD. d £x
eft comprchenfpm fui
& uno fegmentornm A C. hoc eft
AE. Rurfus FE.eft 4 zqualis
ipfi E A. ergore&angulum FB,
eft comprehenfum fub fegmento
BE.EF. hoceft AE. Denique
parallelogrammum A F. quadra-
tum eft cum A'C, EF, fin¢.
perpendiculares & zquales ipfi
AE. Ergo cum rectangulum
AD. zquale it quadrato AF. &
_re&:msulo F B. patet reCtangu-

- lum fub tota. AB. & fcgmento

AE.zquale effe re&nngulo com-
prehenfo fub fegmentis AE. EB.
& quadrato gaedi&i ﬁgxr.cnti
AE- QE.D.

Innumeris divide 10. in 7. &
3. numerus 70. productus ex 10,
in 7. zqualis eft numero 21, qui
€x 7. in 3, producitur ; una cum

49. quadrato prioris partis 7.

*

4 ; PRO~

’

tota A B«
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PROPOSITIO IV.

5, Si retalines
T4 D EB_E AB feds fir
) utcungue,inC.

auadratumAE.
~qwod & tota AB.
eferibitur , a-
K quale erit qua-
ratss HF . EK.

-

A~ G BACCB deferi

; 'ié f“bbtmmr, > e

yellangnlo quok bis egmentis A C.

- CB. comprebenditur nen{pe reGangulis
AG.GE. .

a2 46.1. rob. Superdatam A B, fiat a %la-
Pdratum A E. duc diametrum DB.

ex C.fiat CF. parallela b re&aBE.

{fecans diametrum in G. per quod age
HK, parallelam b ipfi A B. hac pofito
ficdfco. Trianguli ABD. latera A D.
AB. funt =qualia. ergoanguliA DB,
d5.1. ApD. funt dzequales, ergo e femireti,
€ 3%Yoim angilus A. fit re@us. Idemque
f 29.1. dicendum de triangulo ED B. Rurfus
“angulus DF G. rectus f eft, angulus
F D G. oftenfus eft femire€tus, ergo an-

g 32.1. gulus F GD. etiam g femireétus eft,

b 3rr

Y

h 6.1, ergo latera DF. F.G. funt h =qualia: -

i 34.1. fed ipfis etiam funt xqualia i lateraop-

1 30. pofita DH. HG. ergo parallelogram-

Do, mumF H. quadrawpn | et Eadem d(;
T " cau

Pe

we & fegmentss

.
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caufa quadratum erit CK. ergo HF.
CK. quadrata funt fegmentorum A C.
CB. cum latus H G. fit zquale, ipfi A C.
Similiter re€tangula A g GE. conti-

M}
*

nentur fub fegmentis AC. CB. %ma .
K.

CG.GK. funt zquales ipfi CB.cum

" fit quadratum : fieetiam G F. eft ®qua-

lisre€te HG. ob quadratum HF. hoc

eft re&te A C. Igitur cum quadratum

AE. fit zquale quadratis HF. CK. &
retangulisAG. G E. verum eft quadra-
tum AE. fuperdatam A B. xquale efle
quadratie fegmentorum AC. CB. &
retangulo comiprehenfo fub iifdem
fegmentis, bisfumpto. Q.E.D. | -
Si dividatur 6. in 4. & 2.quadratum
6. hoc eft 36. zquale eft quadratis par-
tium 4. & 2. hoceft 16. & 4. unacum

reftangulo bis fumpto ex numero 4.in -

2. quod profert 8.

Coroll. 1.~ Hinc manifeftum paralle--

logramma circa diametrum quadrati
efFeT;ua.drata. :

Coroll. 2. Diametrum quadrati divi.
der¢ ¢jus angulos bifarjam. ‘

Coroll. 3. Si re@a linea bifariam fe-
cetur quadratum tetius lincx ®quari
quatuor quadratis ex dimidia. -

‘,H4 PRO-

-?
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.

P-ROPOSITIO V.

N
: \Gﬂx

A C D ;B.

 Ths.  Sireda linca AB. fecetur in -
equaliain C. & non aqualiain D.
Rectangulum L D. fubinequalibus

totius AD. fegments AD.DG. - .
hoc eft D B. comprebenfi:m 5 und
cum quadrato HF. ab intermedia
fe@ionum CD. aquale eft qradrato

~ CUL qued a dimidia CB. deferi- -

bitwr. - ' o

N Prob. Super dimidia CB. fiat; -
a 46.1. * quadratun C L. ductaque
b 32.1. diametro.B E. agatur b per D,
. re&taDF.ipfiB 1. parallela: Ex
eadem recta B L. fun:e BK. 2qua-
lem ipfi D B. & per punétum K.

agatur KL. ipi AB. parallela,

} - ut.

E F I
H
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ut & AL, parallela ipfi B K.
hoc pofito fic dico. Rectangu-
lum C G. 4 zquatur retan-d 431

" .gulo G L igitur addito com-
-muni ¢ quadrato D K erit CK. ¢ cor.

reGtangulum .quale reGtangu- 2 "«

lo DI. fed AH. f zquaturf 361

reGtangulg C K. ergo A H. -

8 zquatur D I. fi itaque -3ddatur g Ax,
commune CG, etft reGtangulum *
A G. zqule gnomoni 1GC.
quare cum gnomon I G C, cum

.quadrato ¢ H F. intermediz ¢ Corr

e&tionum zquatur quadrato C L 2 f
erit quoque retangulum.A G,

~ cum predi®o quadrato H F,

aquale-quadrato C I. 2 dimidia,
E.D. L 4 .

Divide r0. 2qualiter in 5. &
§. inzqualiter.in 7, & 3. eritque
numerus 21. ex 7. in 3. unacum
quadrato numeri intermedii 2.

"quod eft 4. zquale quadrato di-
_midii 5. hoc eft numero 2.

PRO- |
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"PROPOSITIO VI
F___GE

v, Il'c L X _ ¥ \ )
A ¢ B D
Siredla linea AB. (ecetur bife-
viam in C, eiquereta quedam BD.
inye@um adjiciatur 5 rectangulum

- AL comprebenfum fub tota A B,

cum adjeta BD. & (ub adjeita

D1I. hoc eﬁ B D, una cum qua-

“drate X G, a dimidia K H. hoc eﬁ ,

2 46.1.

| EIN 3

" CB. «quale eft quadrato CE. 4

linea CD. que tum ex dimidia CB.
tum ex adjundta B. componitur
tanguam una linea s defcripto.
Prob Superre&tam C D. 2 fiat
quadratum C E. per B. age
B G. parallelam b ipfi D E. fume
DI. zqualem ipfi DB. & ex 1.
age 1 L. parallelam & zqualem
’Pﬁ D A. jungaturquerecta L A,
quo
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quo fa&o fic dico. Reétangula
LC*KB. funt inter eafdem paral-b 36.1.
lelas & fupra zquales bafes, ergo ¢ 45-1.
aqualia. Eidem K B. c2qualeeft”
complementum H E. ergo erit &
HE. zquale ipfi L C. & additis
communibus C H. B Ignomon

GHK. zqulis erit totiretan-

gulo AL quod continetur fub tota

A B. cum adje@a B D. & fub ad-
jectaD L hoceft BD. Jamvero
gnomon G HK, adjeto quadra- .
to KG. partis dimidie KH. 4 hoc d 34.1.

eft CB.eft zqualis quadratoipfius

CD.compofito ex dimidia cirad-
jun&a.Ergo parallelogrammi Al
adje&to eoden quadratoK G, fiet
gquale eid€ quadratoCE.Q.E.D.

~ " In numers rodécetur bifariam

in 5. & 5. addatur ei numerus 2,
numerus 2 4.qui producitur,du&o
.compofito 12. in adjunctum 2.

-4na cum quadrato 25. quadrato

dimidii zqualis eft-49. quadrato
numeri 7, qui ex dimidio 5. &
adjecto 2. componifur,  PRO-
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PROPOSITIO VIi.

Shy. A c B - Sirelali-
' A - nea AB. fece-
K M tur utcynque
- in C. qua-
@ ‘drata  -totius
D L v & uriufvi
| fegmenti CB.
¥ .a imul fumpra,
hoc et AE. EF. equalia (unt bis
fumpto reGtangulo AM. quod (ub
tota AB. & fubdicto fegmento CB, -
" continetury cum addizo XL, alte-
rius fegmenti A C. quadrato.

g6 'l)tob. “Super A B. 2 fiat qua-

dratum AE. fume BM, zqua-

lem ipfi CB. ducantur CL. MX.

. parallele ipfis BE.. AB. produc
. BE.inG. ficut EG. fit Zqualis

e *ipfi B M. ¢ hinc erit MG, 2qua~

lis ipfi B E. fiat quadratum E F.
"hoc Pbﬁto : quadratum totius
AB. quod eft A E. cum quadrato

. egmen~
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fegmenti C B. d hoc eft EF.d &«
zqualia funt reGangulis A M. confh

MF. (que funtfibtata AB. &
fegmento B C, cum B M. fitipfi

- B C. zqualis; & in rectangulo

MF. latera MG. FG, fint -
qualia ipfis BE. BM, hoc eft
AB. CB,) una cum quadrato
alterius fegmenti A C. quod eft
K L. totum videlicet partibus

-omnibus eft zquale. Q. E.Dxsp

Divide<6. in 4. & 2. quadra-

" tum totius 6. nempe 36. una

cum quadrato ipfius 2. hoc eft 4.
equalia funt numero 4o0. qui fit
ex numero 6. bis du&o in 2, hoc
eft 24. una cum quadrato alterius
partis 4. quod eft 16,

I  PRO-

e
3
1

st N ——d



7h. 8.

.98 Erem Eucriprs

PROPOSITIO VIIL'

Si redlals-
4A. . 'C B D s1ea AB. fe-
cetur utcun-

¥ S K. gue” in C.

"2 46.1.

1. M reanguinm
Yeneniu
It’om AB. &
uno ﬁ'g;m[:-
; torum .
E H G ¥ hoceft BC.
ewm eo, quid_a veliquo fegmento A C.
D acelt LS. fir, quadraro LY. aquale
eft gﬂﬂd’ﬂtv AF. quod a tpta AB. &
ditto fegmento B D. hoc cft BC. tan-
guam ab una A D. deferibitur.
Pr‘ob. ReQz AB.fe&zin C.
adjiciatur in reSum B D. ipfi
B C.zqualis. Supertota AB.&
adjun&ta B D. hoc eft fuper AD.
fiataquadratum ED.ex pun&tis B.
& C. ducre&as BG. CH. ipfi

DF. parallelas, acceptifque D K.

KM.iplisDB. BC. zqualibus,.

duc reGtas KI. ML. ipfi D A,
parallelas. Hoc pofitofic dico,
circa R. conftituta funt quadrata
quattor , quorum latera omnia

ipfi
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" ipfi B C. funt azqualia. Dutaa Cer.

diametro E D. complementaj, ¥

AR. RF. b funt 2qualia, funtque® 31.1.

reGangula fub toto AB. & BR.
hoc eft fegmento B C. Eodem-
quemodolS. S G. funt comple-
menta zqualia, quibus fi addas
quadrata zqualia SR. BK. fient
rectangula duobus pracedenttbus
&qualia, cum fint inter eafdem

. parallelas & aquales bafes : ergo

quatuor illa reGangula funt {ub
tota & uno fegmento. Quod fi
quatuor illis reftangulis addas
uadratum LH. alterius fegmenti
LS. hoceft AC. illa omnia fimul.
fumpta erunt zqualia quadrato
ED. quod fit fupra AD. Q.E.D.
Si 6. fecenturin 4, 8 2. duca-~
turque quater numerus 6. in 2.
fient 48, & addatur quadratum
ipfius 4. hoc eft 16. fiet nume-

rus 64. zqualis quadrato ipfius8. ,
qui numerus componijtur -€x : -

toto 6, & parte 2. -
Iz PRO-

T e

TRy T
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PROPOSITIO IX.

A . c Db B

Thoo.  Siveltalinea AB. fecetur in
aqualia in C, & nm equali-
in D. quadrata que ab inequali-
bus- fegmentis AD. D B. funt,
dupla funt , eorum que 4 dinidia
A C. & ab intermedia C D.

T fum. : \

Prob. Ex C. erigatur C E. perpendi- -

cularisipfi A B. & =zqualisipfi C A.
vel CB. ducanturque recte E A.
‘EB. Deinde ex D. erigatur DF. ipfi
EC. parallela fecans EB. in F. & fiat
re&aF G.ipfi CD. parallela, ducatur-

que reéta AF. hoc pofito: Trianguli -

a Ex alfofcelis ACE. anguli A. & E. funt
cnfl. - bzqualeg ¢ & femirecti, cumangulus
-brs.r. A CE. fitre@us, Idem dicendum de
. ©:32.L triangulo E C B. ergo totus angulus
' AEB.reGuseft.—Jamin triangulo EGF.

angu-




L
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aogulus G. dzqualiseftangulo ECB. d 29.1.
a exﬁo reétlis, ergo angull E. & F.bz-
quales cquia angulusE. femireCtuseit:
cergo latera GE. G F. zqualia. Unde¢ 6. 1.
cum G F.zquaturfipfi CD. eritquo- f 34 1.
que GE. zqualis C D. Simili argu-
mento probatur DF. 2qualis ipfi DB.
Jam qgeadratum reftx A F. g zquale § 471
-eft quadratis fégmentorum inz uﬁium
‘AD. DF. hoc et DB. Rurfus qua-
dratum reéte AF. g zquale eft qua-
dratis A E. EF. Eftautem A E.zqua-
leipfis A C. CE. atque adeo duplum
quadrati quod fit & dimidia AC. Et
Euadratum E F. zquale eft quadratis
G. G F. atque adeo duplum qua-
drati quod fit & fegmento medio GF.’
feu CD. quare quadrata quz fiuntab
inzqualibus fegmentis AD DB. du-
plafunt eorum quz 2 dimidia AC. &
ab intermedia fetione frunt. Q. E.D.
Divide 10. i 5. & 5. & in7. & 3.
media fecio 2. quadrata 49. & 9. par-

P

tium inzqualium 7. & 3. funtduplum

uadratorum 25. & 4. & partis dimi-
gia: 5 & fectionis2. F

- ’Ii-_PRO"
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* PROPOSITIO X,

M Gr cique

8  adjicta~

tur in direitum reta B Q. quod &
tota cum adjunéta A O. & quod ab

. adjunita B O. utraque fimul qua-

drata, dupla funt quadrati 4 dimi-

dia A C. & ejus quod & compofita

ex dimidia CB. & adjunéla B O.

tanquam una defcribitur, S
Pmb. Ex C, erigatur perpendi-

cularis C E. 2qualis ipf1 A C.,
jungatur rete AE, EB. ex E,

. fiat EF. parallela ipfi CO. per O.

ducatur O F, parallela ipfi CE.
occurrens re¢tz EB. in G. jun-
gaturque reta AG. In triangulo
ACE.latera A C. EC. fupt -
qualia, & angulusad C. reQus:
ergo reliqui femire&: itidemque
in trigngulo E C B, Similiter ig
' Ulan=

-

E ¥ Siretta
/ N ‘ AB. fe-
cetur bi~

o fariamin

TS e

H
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triangulis EF G. & BOG. latera

EF.FG.,acBO.GO.funt 2 z-3 6= /

qualia, quia ang.ad O. re&us &

B. femireGus ut;lde reliqui femi-

re&i & zquales.

Quare cumin triaﬁgulo AOG.
angulus ad O. reGus eft : erit
quadratum reCtz A G, zquale

b quadratis reqarum AO.& OG, b 47+

hoc eft B O. rurfus in triangulo

-AEG, angulys ad E. re&us eft

conftans ex duobus femire@is 2
ergo quadratum ipfius A G. -
qualeeft quadratis AE. & EG.
Eft autem A E. duplum quadrati
AC. & EG. duplum quadrati
EF.vel FG. ergo etiam quadrata
A O. & B O. duplafunt ipforum
AC. & CO. QE.D.
Numerus 10. feceturin 5. & 5.

cui addantur 3.quadrati 169. & 9.
numerorum 13, & 3. dupli funt
numerorum quadratorum  2§..
& 64. qui ex numgris 5. & 8.
gignuntur. - )
A 14  PRO-

-
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PROPOSITIO XI.

c B
I — 7 [G H
P T E A F

Datamreitam A B, ita fecarein

G. ut reitangulum CG. compre-
henfum f(ub tota AB. & (ub ino
fegmentorum G B. fit aquale alte-
vius fegmenti A G. quadrato G F.

.Praxis. Ad pun&um A, excita

perpendicularem A D,

&qua-

lem datz A B. eam feca bifariam

in E. duc reGtam E B.

& ipfi

zqualem EF. producendo E A.
Ex A B. ablcindo A G. zqualem
AF. & faGtum erit quod queritur.

Prob. Supra datam AB. perfice

. quadratum A C. & foprarectam
~ + AF. quadratum EG. & retam
H G. produc in I, hoc pofito fic

dico. RectaD A. 2 fecta

eft bi-
fariam
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fariam in E. eique in direGum
adjea et AT. b ergo retan-b 6.2 .
gulum F1. quod faCum eft fub
totaD F. & FH. hoceft FA, un}
cum quadrato mediz E A, zqua-
le eft quadrato EF. hoceft EB, °
Jam quadratum E B, © zquale eft ¢ 47-1.
quadratis A B, A E: ergo quadra- ™ **
ta AB. AE. funt zqualiareQtan-

Eulo F L cun quadrato E A,
rgo fi commune quadratum
. AE.tollas, retangulum FI re-
" manebit zquale quadrato ipfius
AB,. hoc eft AC. Quod fi ab
zqualibus AC. FI. tollas com-
mune Al remanebit CG.re&an-
gulum fubtota CB. hoc et BA, -
& altero fegmentorum G B.
zquale quadrato G F. quod fit 3
reliqua parte GA. Q.E.D.

SCHOLIUM.

Hac propofitio numerns explicari ne-
it o 1dems Aenotat, quod tertindefinitio

ibré fexti de media ac extrema micsjns
linea fedtione, :
: PRO-
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Th. 11,

PROFOSITIO XIIL
A Inambly-
gomio trian~
gulo ABC,
quadratum
lateris AC.
angulum B,

9

- D B C obtufiifub-

‘ tendentis ,
quadrata laserum B A. B C, an-
gulum obtufum comprebendentium
fuperat bis fumpto reltangulo fubla-
tere BC. & fwbipfa BD., in di-

" vectum ei addita ufque ad occurfum

Q42

perpendicularis ab A. altero angulo
acuto cadentis.

Ptob. Demitte perpendicula-
rem ex A. & reGam CB,
produc ufque dum ei occurrat in
D. Quia re&ta CD. divifa eft
utcunque in B. 2 eft quadratum
ipfius CD. zquale quadratis
reGarum D B. B C. cum ducbus

, 7 re&an-
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rectangulis fub DB. B C. addatur
€rgo utrimque 3uadratum retz

D A. erunt quadrata CD. D A. prr 47-

zqualiatribus quadratis CB.BI\. &
D A. cam duobus illis reGangu-
lis , atqui quadratum recte A C.
eft zquale quadratis ipfarum CD,
D A. & quadratum ipfius A B,
eft 2quale quadratis ipfarum BD.
D A.ergoquadratumreGtz A C.
elt zquale guqbus quadratis CB,
BA. cum duobus illis feGangulis,
Superat ergo A C. duo quadrata
duobus iftis reGangulis fub CB.

.inDB. QED A

SCHOLIUM

Hinc fluit generalisillageometrarum
vegula ex sribus amblygonis sriangulila-
teribus fegmentum D B. inveniendi: ni-
miram ex quadrato. A C. fubt. fumma
quadratoram A B. ¢ BC. reliquum di-
ifum per duplum bafeos CB. exhibebit
ipfum DB,

PRO-
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PROPOSITIO XIII,

B D C

sz In Oxygonio trigugule A B C.
quadratum lateris A B. angulum

C e e e

C. acutum [ubtendentis fuperatar &

quadratis laterum C A, CB. eun~
dem comprehendentium o bis fumpto

rectangulo (ub latere CB, ¢& fub -

affumpta interius linea D-C, ufque
ad occurfum perpendicularis ab A.
altere angulo acuto cadentis.

Prob. Demitte perpendiculas
rem AD. Reé&taB C.divifa
eft utcunque in D. ergo per 7. 2.
quadrata reGarum B C. D C,
zqualia-funt reGtangulis duobus
fub B C. CD. & quadrato reliqui

fegmen-
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fegmenti B D. Adde utrifque

.commune¢ quadratumre®z D A.

fic triaquadrata B C. D C.D A.
zqualia funt quadratis ducbus
B D.D A. & reGangulis duobus
fub BC. D C. Nunc quadratis

duobus D C. D A. * zquale eft s #7.1.

uadratum A C. Ergo duoqua-
gma reGarum BC. CA. 2qualia
funt reGangulo bis fumpto fub

B C.DC. & quadratis BD, DA. ”

hoc eft quadrato A B. Ergoqua-
dratum re¢tz B A. minus eft qua-
dratis A C. GB. reGangulo bis

" fumpto fub re&is BC., DC,

QE.D.

SCHOLIUM.

Hinc altern Generalis vegula Geome. )
‘trarum confiat in triangsle acutangulo

ex tribss laseribus invenire fegmentum
bafis, fcil. adde quadr. A C. ad quadr.
BC. fubtrabatur ex fumma quadr. A B.
reliquum dividatur per dup?ﬂm bafeos
BC. & provenis DC.

X PRO-
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PROPOSITIO XIV.

1%, 13.

-

E B

Dato retilines A. equale qua- -

dratum C H. conflituere.

e 45. 1. fiat re&anguium
BD. zquale re&ilineo A. fi
reftanguli latera fint zqualia, erit

quadratum quod petitur, Si ina- .

qualia, producas unum, puta DC.
in F. fic ut CF. aqualis fit ipfi
CB, fecabifariam DE. in G. &

 centro G. fpatio D G, duc circu-

lum DHF. produc latus B C,
dn H. quadratum quod fit ex CH.
erit zquale reGtangulo CE.
Prob. Re&a DF. fe&a eft
zqualiterin G. & nen zqualiter

s 5. 2.in C. 2 ergo re@angulum CE.fub

inzqualibus fegmentis DC. C B.
‘ ' hoc

G c ¥,
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hoc eft CF. una cum quadrato
fegmenti medii G C. @qualiafunt

quadrato rectz G F. b hoc eft ‘”s’;

GH.fed quadratum GH. © zqua- ¢
le eft quadratis GC. CH, & con- -
fequenter quadrata GC. CH.
2qualia funt reGangulo CE. &
quadrato G C. Ergo fi tollas
commune quadratum G C. re-
manebit quadratum re¢tz CH.
zquale re@angulo C E. hoc eft
reilineo A. quod erat facien-'
" dum.,

MONITUM.

n fuperioribus , frequenter ad-

hibui numeros : cum tamenin
demontlrationibus  geometricis
feepe ufui efle non poffint ; quia
irrationales & incommenfurabiles
quantitates non explicant, Sed
nota 1. Semper in omnibus prz-
poni geometricas ‘demonftratio-
‘nes. 2. Non recipi quidem d_eb.g-
re numeros in demonftrandis ir-
- K 2 ratio-
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rationalium aut incommenfurabi-
lium quantitatum habitudinibus
& affectionibus, quz fola quanti-
tate continua cognofcuntur : ve-
‘rum nemo negarit in demonftra-
tionibus quantitatis continuz ma-_
joris lucis gratia, & explicandz
clarius propofitionis , nos. poffe
uti numeris , modo eas non acci-
piamus pro fundamento rationis,
Unde robur fuum non accipit de~
monftratio 3 numeris, fed lucem
tantum, Et vero iis ufus eft Ar-
chimedes propofit, 2. de circuli .
dimenfione & polt eum omnes
pafﬁm geometiz,

-N, O T A )
G}Iujm 1ibri felecte propofitiones fims 5.
£ 12.13. ’

EUCLI-

. e e ————
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EVCLIDIS
ELEMENTUM IIL
DEFINITIONES

L1

Zquales circuls funt 5 quorum
diametri AB.B C. funt equales:
vel quortm, que ex centris D, & E.

“recte linee DF. EG. funt aquales

IL. ,
o Reda circulum

tangere dicitar ,
que cum circi-
lum tangat puta
in B. fi produca-

" turin C., circulum non fecat.

. K 3 III.
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L

_Circuli fe mutae

A Ciwife
N\ - tangere dicuntur
qui- fefe mutuo
tangentesutin A,

fefe mutuo non fe-
cant,

IV'

In crculo

tur 5 cum per-
- pendiculares
DE.DF. 2
' A centro D, ad
- ipfws AB. CK. ducle equales funt 5
 longiusautem abeffe dicitur G H. in
quam majoy perpmd:culam D
77 A

¢qu¢hter di-
flare 4 centro
II relte  dicun-

V. -
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V.
. T Segmmmm
gura que. [ub

A. B reta AB. &
circuli perzphem Xc B. tom}u—
henditur.-

VL

© . . Segmentiau-

tem “angulus eft

C A B. qui fub
A "B yretalinea AB.
& urcul: periphetia C A. compre-

'VIL

g In . fegmento

autem angulus eft
Pu'fa ABC. cum

in fegmenti cire.

cumferentia fum-~

A. ptum fuerit pun~
&um quodpiam B, & ab eo in ter-
minos reGe A C. [egmentum ter-

minantes, linie re&e ut BA.BC.

Suerint duta.
K4 VII I.
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 WIIL

Cum vero com~
prebendentes an~
gulum D A B,

aliquam affumiit
B peripheriam st

c BCD. illi an-
gtdus dmmr mf ﬁerc.

4

IX. .
Sector cireuli eﬂ,

angulys B A C.
¢ fuerit conflitutus :

. Somprehenfa  ni-
wmirum fignra & areétis AB. A C.
angulum B A C, continentibus, &
& peripheria B C. abillis a.[fumpta.

reite AD. AB, -

cum ad ipfiuscir-
culi centrum A.-

X.

[,
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Similja civculi fegmenta fumt
ABC.DEF. que apgulos BAC,
E D F. capiunt equales, aut in qui-
bus anguli CB ALFED. inter fe
fum aquales. _

PRO-
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PROPOSITIO 1. -

Dati circuli
ABC. centrum

(A F. reperire,
4" \

D ‘

a 10.1. Jryrax. Du&am A C.a divide bifariam
b irr. in E. Ad pun&umE. b erige per-
ndicularega attingentem ambi-
tumin B. & D. hanc B D. bifariam afeca
in F. pun&um F. erit centrum circuli.
Prob. Non eftaliud pun@luminreéta
~ €15.1. BD. ¢ cum centrum ibi fit tantum ubi
Ddf.  lineafecatur bifariam. Neque erit extra
reCtam BD. Sit enim in G. ducantur-
ue G A. G E. G C.intriangulis G AE.
4 Ex CE. LateraG A. A E. fing dzqualia
wfl.  jpfisG C.CE & G E.commune. Ergo
¢ 8.1. totatriangula e funtzqualia, & anguli
f 10.1. GE A.GEC.%quales.” f Ergoangulus
Df.  GEA. re@us: quod effe non poteft
g Ex ~cum cjuspartialis F E A, g fitreGus.
confl, Coroll. Si linea re&ain circulo aliam
lineam reftam bifariam & ad angulos
fecat, in fecante erit ceatrym.

PRO-
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. PROPOSITIO IL

Siin peviphevia 1. 1.
creuli AB C,
duo quel. puiila
A.¢& Coaccepta
: fum‘nt y relta
AC. queadipfs
punita adjungi-

tur intra circulum A B C. cader,

rob. Sinon cadat intra; cadat ex-

ta, fitquere&ta ADC. CentroE.

areperto, ducanturreétz EAEC.a 1. 3.
ED. fecetque ED, peripheriam in B.
quia autem trianguli EADC. (qui reGi-
lineus ab adverfario ponitur) latera E A.

_E C. font b zqualia , erunt angulib 1y,

c¢E ADC.ECDA: zquales. Eft autem Deft
externus A D E. d majorinternoD CE.¢ §. 1.
& per confequens quam EAD. Ergod 16.1.
AE. & ei b zqualis EB. ¢ major erite 19. 10
quam ED. parsquim totum. Non ergo
reCtacx A.2d C. du&ta, extracirculum
cadetuergointra. Q.E.D.

Coroll. Hinc patet lincam rcftam
circulum tangentem in uno tantum
punto tangere.

2 PRO-




<

320 ELEM, EucLIDIS

- PROPOSITIO IIL’
Si in circulo

CBD. reita

guzdam CE,

A.  reltam
guadam BD.
non  per cen-

' o trum 5 bifa- =
viam-in By fecet, & ad-(angulos)
veltos eam fecabit: Et [i ad vedtos

eam [ecet 5 bifariam quoque eam [e-
cabit. - :

Prob. 1. pars. Dudtis 3 centro A.

zqualibusre@is A B. AD. triangula
ABF.AF D. habent omnia latera
a 8.3 zqualia fingula fingulis: aergo anguli
b 10.1. AFB.AFD.{unt xquales, bergoreéti.
Prob. 2. pars. Latera AB. AD. funt
e s.1. xqualia: angulus ABD. ¢ zqualis eft
d Ex angulo ADB. & AFB. d iph AFD.
emft.  Ergo latera ¢ BF. FD. funt zqualia.
¢ 26.1. Q.E.D. . ) «
Coroll. In omni triangulo {eu zqui-
latero feu Ifofcele linea re@a bafin bifa-
riam fecans, ad eandem perpendicularis
eft & contra.

PRO-

per cemtrim.
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PROPOSITIO 1V.

Siin circulo Th. 3.
cAD B. due
rete A B.
CD. feinvi-
B cem fecent o

mon per cen-
trum F. extenfe , [efe bifariam non
fecant,

rob. Si una tantum per cen-
trum tranfeat & alia non:

s ergo altera alteram non fecabita 15.

bxfarxam. Sineutratranfeat, Ex %"
centro F. in pun&um fe&io-
nis E. duco re®am FE. & fic
~ dico. SireGz AB.CD.forent
bifedtz inF. ang. FEB.& FEC,

b forent re@i & promdc xquales b3

QEA

L PRO-
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PROPOSITIO V.

~ S8i duo cir-
ali D C B.
ECB. [efe
mutuo (ecent in
B. & C. non
erit illorys idem
centrum A,

Prob Du&e re&= AB AD.
erunt zquales, cam fint i
centroad circumferentiam. ReGe
ctizm AE. AB. erunt zquales,

- ob eandem rationem ergo A E.
a1 erit 3 zqualisipfi AD. QE.A.

vt 18 O

.

PRO-
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PROPOSITIO VI

 Siduo civeuli . 5.

B
’ AB.CB. [
fe mutuo inte-
‘ riustangant in

c B. eorum non
erit idem cen-
_ trum D.

Prob. Dué&is DB.D C. linea
D A. eft zqualis linez D B.
cum fint du&a 3 centro ad cir-
cumferentiam. Linez DC. DB.
funt zquales ob eandem caufam.
ErgoD A. D C. erunt zquales ,
pars toti, quod repugnat.

L2 PRO-
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PROPOSITIO VIL !
Th. 6. A Siin cir-

‘ culi diame-
tro AB. fu-
matur  ali-
quod pundid
G. qstod non
& fir centrum
circuli : &

a puncto G. quadam reite G C,
GD.GE. GN. in_circulum ca-
dant : maxima quidem erit G A,
in qua censyum E. minima vero re-
ligua G B. aliaram vero [emper
ejus  que per centrum ducituy 5 pro-
pior G C. remotiore G D. major
erit: folum autem due rede G E.
GN. ab illo punito G. equalesin
civculum cadunt ad utrafque (par-
tes) minime vel maximea. .
Prob. 1, pars. Du@is reis
FC.FD.FE.FN. excen-
tro F. duo latera CF. F G. trian-
2201 guli CFG. 2 majora {unt tertio
CG. at hzc funt xqualia toti
G A,
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G A. ergo G A. eft majus quam
GC. QE.D.

Prob. 2. Latera EG, GF.
trianguli EGF. 2 majora funt ter- 2 2¢.1.
tio E F. ergo majora funt quim
linea F B. qua eft xqualis ipfi
FE. ergo fi dematur utrique com-
munis re&ta G F. remanebit GE.
majorquam GB. Q. E.D.

Prob. 3. Triangula CFG.

D FG., habentlatera FC, FD.
zqualia & latus F G, commune,
angulus vero CF G. major eft
angulo DFG. totum parte : ergo

latus CG. b majus erit quam DG, B 24
Q.E.D.

Prob. 4. Fattoangulo GFN,
zquali GFE. GN.GE. erunt
< zquales, Necd pun&to G, aliz ¢ 4- -
duct poflunt zquales ipfis G E.

G N. erunt enim femper propio-
res ei qua ducitur per centrum
vel remotiores , & confequenter
majores vel minores , per tertiam
partem hujus. Q.E.D.

: L3 PRO-
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rRorbsrrlo VIII.

Siextracir-
eslum BEH,
Jumasur pun-
Sum quod.
piam A. & a
punéte ad cire
culum ducan-
tur recte qua-
F dam AF. AG.
A H. quarum
#na  quidem
per  cenivam
L. reliqua ve-
rout libet. In

- eavam quidem peripheriam cadentium

2 20.1.

vectarum maxima (crit) qua per cen-

srum L. (ducitur) aliarum vero femper
prapior (€1) qua per centrsim Li.remotiore
major erst. In convexain veyo per:pbe-
riAm cadentinm reclarum minima qui-
dem eftilla quainter punéimm A. ¢ Zl
metrum Bl-? (ponitur) Aliarum veroea
s propior efi minima A B. remotiore
}emper minor eff. Dune autem tantum

recte aquales ab eo punito A. cadent in

circulum ad utrafque partes minima AB.
wvel maxime A H.

rob. 1.pars. Ducisre&isL G. LF.

duo latera AL. LLG. hoceft L H.

amajorafunt tertio A G. ergo AH.
major erit quam A G Q.E.D.

Prob. 2.
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Prob.2. Latera AL. LG. trianguli’
A L G. funt ®qualialateribus LF.L A.
trianguli A L ¥. angulusautem AL G.
major cftangulo ALF. bergolatus AG. b 24.1.
majuseft latere AF. QE.D.

Prob.3. Du&tisre&isL C. LE.duo

- latera A C.L C. trianguli A CL. ama-a 20.1,

ora funt tertio A L. demantur @qualia
B. L C. remanebit A C. major quim

BA. QE.D. .

Prob. 4. Quia intra triangulum
A LE. duzrettze A C.CL. junguntur:
¢ erunt lateribus ‘AE. E L. minores;c 2I.1.
demptis igitur zqualibus L C. L E.
remanebit E A. major quam C A.
Q.E.D.

Prob. §. FaQoangulo A LT zquali
A L E. duo triangulailla d eruntzqua-d 4. 1.
lia: ergolatera A1. AE. zqualia; ne-
que alia duci poteftreéta, hisxqualis:
erit enim femper propiorminimx A B.
vel remotior & confequenter ¢ major € 2I.5
vel mgmr per partem quartam hujus.

N “ . L 4 PRO-
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PROPOSITIO 'IX_.

Siintra civeulum
BCD. fumptum fit
aliquod  punitum
A. & punito vero
ad circulum ca-
Aant plures quam
duxg reita aquales
AB.AC.AD.ac-
ceptum punétum,
centrum eft cireuli.

Prob. Du&is re&is BC.CD,

divififque bifaridm per reCtas
AE. AF.triangula ADF. ACF.

2 erunt zqualia : ergo anguli'

DFA. AFC. zquales : bergo
reéti: ergoinlinea FA. eft circuli
centrum. Rurftis cumidem fit de
triangulis ACE. ABE. inre&a
A E. eritcirculi centrum, Cum
vero non {it in ducbus locis, debet
effe ubi fe interfecant. Q, E. D,
ALITER.

A nullo punite plures quam , due
recte ad circumferentiam duci pef-
Junt per 7. 3, ergo A, erit centrum.

PRO-

e e
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PROPOSITIO X.

Circulus AEF, 10 9-
nen fecat ciycu-
lum ¥FD C. per
plura  panita
C  quani duo,

Prob. .Secet enim in tribus_fi
vis, Circuli EFC, centro G.
amvento, ducantur re@e G A,2 3.
G C.GE. quz, quia funt zqua-
les , & attingunt ambitum circuli
~ utriufque , punCtum G. b erith 9. 3.
etiam centrum circuli utriufque;

‘quod eft abfurdum per 5. hujus.

PRO-

e
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PROPOSITIO XI.
Th. 10. '

ABC. AED.
contingant fefe
interius in A.

rint eortim cen-
traG.¢&’F.ad
corum centra
adjunita vecta linea F A. & pro-
dultayin conm&um A, cadet circu~
lorum,

Prob. Re&a F G. conjungens
eorum tentra, non incidat in
conta@um fed alibi in D. a

punéto G. centro circuli AB C.’ .

ducatur re@a G A. ad contaGum
e20.1. ut & FD, lateraG D. GF.*ma-
jora funt tertio F D. ergo majora
b latere F A, dempto ergo com-
muni F G. remancbit GA. majus
latere GD. Eft autem GA..2qua-
lis lateri GB.ergo GB. majus erit

qumGD, parst toto. Q.E.A.
PRO-

b 15.
b

St duo circuls.

& fumpta fue- '.

e e @ T —— W T e e

v—
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PROPOSITIO XII
A ¥

A~

Si duo circuli ABC. EBD., 1h.11
contingunt (e invicem exteriusin B,
que adjungitar ad eorum centra,
per contaum tranfibit.

rob. Sineges: fitretaFG,
Pccntra conjungens. Duétis
FB.GB.lateraBF. BG. 2ma-a 201
jora funt tertio F G, fed BF. BG.
funt zqualia radiis FC. GD.
ergo quoque F C, G D. majora
funt FC. CD. GD. pars toti.

Q.E. A.

PRO-
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PROPOSITIO XIIL

Al Ve
_ D '

Th1a.  Circalus circulum non tangit in
plaribus puncis , quam uno , five
intus , five extya tangit,

Prob. Tangat enim in ducbus,

R puta A. & C, centrum 2 de-

'* bebit effe in linea , qua junget

contaGum circulorum : utriufque

b 6. 3. autem non b poteft effe idem cen-
trum, Ergo in illa re@a erunt duo

centra, puta G. & H. quod fieri
non poteft, cum linea in unico

&

pun&o, poffit tantum fecari bi-

fariam,

_ PRO-
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PROPOSITIO X1IV.

A Incireslo ABC. Tb.13.
equales refle AB.

DC. zqualiter di-

\ flant & centro E.

& equaliter di-
Jlantes & centro,

C [unt fibi invicem
equales.

-Jyrob. A centroE.inrectas AB.CD.
ducaperpendiculares EF . EGretea r2. I
AB. CD. fef= b erunt bifariam. br 3. 3.
“Jun&isEA.ED. quadratum recte ED.
ceft zquale quadratis reGtarum DG.GE.
ut & quadratum A E. quadratisrecta-
rum AF.FE Demptisergoabxquali-
bus AF.FE. ipfisDG. G K. zqualium
linearum quadratis AF. DG. remancbit
re&ta EF. zqualisreCtz E G. & confc-
g guentcr re¢te A B. CD. dxzqualiterdi- d 4.
ant 4 centro. Def. 3.
Prob. 2. pars. Ex probatis quadrata’
EG.GD. funt zqualia quadratis EF. FA.
& quadratum EG. zquale quadrato EF.
ergo quadratum FA. zquale eft quadra-
to GD. e ergo re€ta BA.zqualiscitreétz ¢ 7-
DC. Q.ED. Ax. 10

c 47.1.

M PRO-
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PROPOSITIO XV.

o

D
)
» ¥

I

b 14, Incireulo ABCD. maxima qui-
dem eft diameter AF. aliarum vero
femper propier B E. centro G.eris
major remotiore C D.

rob. 1. pars. Ductis GB. GE.
'Pduo latera GB. GE. trianguli
a 20.1. GBE, 2 majora funt tertio BE. at
" hzc funt zqualia diametro AF.
ergo A F, major eft quam BE. .
Q.E.D.
Prob.2,Du&is re&®is GC.GD.
duo latcra GC, GD. funt &qualia
- lateribus ‘G B. G E. angulus vero
. B GE. major-eftangulo CGD.
b 241 b ergo latus B E. majus laterc

CD. Q.E.D. |
. PRO-
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PROPOSITIO XV L

¥ A B ~Q[¢ ab 1. 1%.
- extremita-

te diametri
AC
reftos am-
gulos linea
; ~— EF. dui-
2 tur 5 cadet
i extra circulum. ABC, ¢ in lo-
¢ cum inter ipfam EF. & circumfe-
" yeptiam s, ABC, altexavelia AB,
L non cades: & [femicirculi angulus
- DAGB. major erit omni acuto an-
gulo redlilineo : veliquus autem
E A GB. minor,

rob.1. pars. Ex centro D. du-
_Pcatur re&ta D HF. utcunque::
latus D F. fubtendens angulum
FAD. reGum 2 majus erit D AL yq. 1.
boceft D H. cum itaque H. fit in
circumferentia erit F.extra, Simili
ratione de omnibus piictis in linea.

FAE, argumentari licet. Q.E.D.
‘M 2 Prob,
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€23
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Prcb. 2. pars. Ad AB. quz -
ter peripheriam & r C&&ﬂ} E F
caderer ducatur perpendicularis
DK. ergo latus D A. majus erie
bipfi D K. fed pun&um A.eftin
circumferentia itaque K. & tota
AB. erit intracirculum, Q_E. D.

" Prob, 3. Ut fieret angulus ma-
jor angulo DAGB. femicirculi,
deberet duci reta inter reGam
EA & peripherianr AB.quod jam
probavi fieri non pofle.

Prob.4.Stenim aliquis angulus
re&ilineus conftitui poffet minor
angulo EAGB. contattus, duce-
retur rectainter A E. & periphe-
riam AB. quod,, ut jam dixi, fiert
non poteft.

Corollarium.

Hinc communiter clicitur recti
ad extremum diametri perpendi-
cularem, tangere circulum, & in
unico puncto geometrice tangere:
nam fi pluratangeret,caderet © in-
tra ¢irculum. .

PRO-




Liser TerTIUS. 139
_PROPOSITIO XVIL.

Adato punito pyop.=.
Al reltam li-

neam A C.
ducere , que
datum  tan-

gat circslum

. BCD.

raxis. Centro D. fpatio A.
fiar parscirculi A E. ducatur
reta D A. & ad pan&tum B. cx-
citetur perpendicularis B E. jun-
aturque re&a D E, 3 pun&o A.
gucatur reéa A C. hane dico tan-
ere circulum B CD. .
.Prob. Triangpla ADC. BED.
fe habent juxta 4. 1. cum latera
DA.DE.DB. DC.fint*zqua-ars.1. -
lia & angulus D.communis. Ergo © o
cum angulus EB D, fit reQus,
. reQus etiam erit D C A. re&a
itaque AC, b tanget circulum. bi6: 3.

' QE.F.

M 3 PRO-
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"PROPOSITIO XVIII.’.

it A ¢ B Si aliqua

reta A B,.
tangas circu- .

lum D CE.

4 centro vero

D. 4d conta-

: Gum C. jue-

- dam redta D C. adjungatur : ad-

junéla-D C. perpendicularis erit
ad A B, que continget. .

rob. Si negas: fit alia, puta

P D B. perpendicularis , ergo

cum angulus B. ponatur rectus

217 1 erit angulus C.2 minor reo, ergo

b19. 1 atus D C. hoceft D E. b majis

erit latere D B. pars toto quod eft
abfurdum. T

PRO-

m— e T
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PROPOSITIO XIX..

B St circulum 13, 1.

—EG C. contin-
gat aligiareits
AB.acontallu
vero C.tangen-
ti AB. adreitos

B angules reéta li-

“nea EC. duita fit, m redla duita

E C. erit centram civculi.

Prob.’ Sinegas , fitalibi nimi-
rum in F. proinde du&a F C.
ipfi AB. * erit perpendicularis : a18. 5.
ergo angulus re¢tus F C B. recto
D C B. erit zqualis, pars toti

quod eft abfurdum..

‘M4 PRO-
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- PROPOSITIO XX.

Th.18. Incirculo

DFGA.

angulus

centyum
E. duplis
eft anguli

peripheriam , cum fuerit eadem pe-
ripheria B C, bafis angulorum.

Prob. 1d tribus poteft medis

contingere. Includant 1.recte

AB. AC.re@as EB. EC. duta-

que AF. per centrum E. duola-

as.1. tera EA.EB, erunt zqualia 2ergo

anguli EBA. EAB. 2quales : an-

%ulus autem B E F. duobus EAB.

b32.2. E B A, b eft 2qualis, ergo duplus

anguli BAF. Idem dic deangulo

FEC. refpeGuanguli EAC. ergo

totus BE C. totus B A C. erit
deplus, Q. E.D.

2. Reftx

BEC.4d

BAC, 42

et a0 d L
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2. Re&z D G.D-B.nonin-

cludant re¢tas E C. EB. iterum

cum latera ED. EB. fint 2qua~
laerunt EDB. EBD. cangulics.x.

- Zquales. Hisautem duobus, an-

gulus GEB, eft 4 2qualis. Ergodsz. 1.
idem erit duplus anguli G D B.
Q.E.D. ,

3. Triangula BEC. BD C.
fefe'interfecent,, ducaturque recta
D G. per centrum E., totus angu-
lus G E C, erit duplus totius

. GDC. angulus vero G E B. du-

plus eft anguli G D B. ergo reli-
quum<B E C, duplum erit reliqui
BDC. QE.D.

PRO-
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PROPOSITIO XX1I.

T6.19.  Incireulo AD CB. qui ineo-
dem [egmento B C. [unt anguli
BAC. BDC, fum inter fe

. aquales. o

8120. 3. PIOb. Angulus BEC. 2 ¢ft

br i .

. plusanguli BD C. b ergoangu-

“ TiBAC. BDC. funt inter fe
xquales, Q E.D. '

PRO-

duplus anguli BA C. & du-’ .
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" PROPOSITIO XXI1I.

LQuadrilati- T 20,
rorum in cir-
culoABCD.
defcriptorum.
oppofits an-
guiD CB,

D AB. due-
bus rectis funt aquales.

Prob. Diametris AC. DB,
du&is, anguliADB.ACB.
in eadem portione 2 funt @qua-aar.;.
les , fimiliterque anguli B A C,
BDC. ergo totus angulus ADC,

eft zqualis angulis B C A. BAC,

fed anguli BCA,BAC. cum ter-

tio AB C. b valent duos reQos: b 3. .
ergo angulus ADC, zqualis ipfis
BCA.BAC, cumangulo ABC.

* valebit duos reGtos. Idem de aliis

oppofitis dicetur. "Ergo , &c.
Q E- Da

PRO-
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EPROPOSITIO XXIII

- Th. 21 - Super eadem |
E rea DF. duo .
fegmenta  cir-
. ceilorum fimilia
D » DIE.D EF.

6‘ inequalia
non conflituentst ad eafdem partes.

rob. Sint enim fi fieri poteft
DIF. DEF. fimilia fegmen-
ta, dullis re&is ED. EF I1D.
aro. anguli DIF. D.EF. 2 erunt
Def- 3 zquales , quod eﬂ: abfurdum
per16. 1. .

" PRO-
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PROPOSITIO XXIV.

‘A - B D F

Super equalibus rectis AB.DF, 15 .-
fimilra fegmenta circulorum funt in-
ter fe equalia.

rob. ColloceturAB .fuperDF.
I)a congruert. Etenim fi fe- ? 3
gmenta non congruant vel unum %
totum extraaliud cadet , quod eft
abfurdum per 23. 3.vel cadet par-
tim intra, partim extra; & fic cir-

culus circulum fecabitin pluribus

puntis quam duobus, quod re-
pugnat per 10, 3,

N rro-
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Cyab. 3¢

PROPOSITIO XXV.

B " Cireulife-

gmento dato
AB D.de-
feribere cir-
D culum, cte] s

cff feamentit,

Pra\:. Acc1pmx.rur in dato fe-

er0.¢
LT

ginento tria puncta A B D,
duc‘tls re&is AB. BD. 2 di-
vififque bifariam & ad angulos
retos per rectas CE, CF. {c mu-
tuo interfecantes in pané’co C.
“1llud erit centrum.

Prob. Per 1. 3. centtumelft in
utraque CE. & CF..ergoubife
interfecant, Circuli emm unius ,
unicum tantum poteft cffe cen-
trum, Q,E.D.

SCHOLIUM

Hine datis tribus prnbes facile censrsm
cireuli veperitur per data punita tr;m_/' -
emzm.

PRQO-

I

e 3

%
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PROPOSITIO XXVI, -

. ® '
A ¢ e
N D"\_/
In aqualitus circulis ABC.DEF, 5, 1%,
aqualesanguli G, & H. B. ¢ E.
equalibus peripheriis AC.DF. infi-

Sunt, five ad centra G.¢& H.fivead
peripharias B. & E. conftitun fins.

rima pars. Prob. Trianguli AGC.
P]nma G A. G C. & angulusG. po-~
nuntur zqualia lateribus HD.HF.
& anguloH acrgobafes AC.DF.funta 4.y,
zquales. Ergo bperipheriz AC. DF. p,, 3.
erunt etitm xquales. Q. E. D.

Prob. 2. Anguli ABC. DEF, po- )
nunturxquales: cergofegmenta ABC.¢ D
DEF. funtfimilia: dergoxqualia cum "i“}' .
re€e AC. DF. fint equales. Ergo cum 423 3¢
circuli ponantur xquales, remancbunt

fegmenta A C. D F. ¢ xqualia. N

- N 2 PRO-



148 Erem. Eucrip Is

PROPOSITIO XXVI1I,

A

th 24 In aqualibus circulis ABL. DEF,
anguli qui in equalibus peripheriis
AL DF. infiffunt funt inter (e
aquales, five ad centra G, & H.
five ad peripherias B. & E. confhi-
tuti , infiffant.

Prob. Si non fint zquales, fit
a3 1. alter minor , puta AGL, 2 fiat-
~ que AGC. ipfi DHF. aqualis:

_ b2g.3. crgo peripheria AC, erit b zqua-
lis peripheriz D F. fed peripheria
DF. ponitur 2qualis ipi AT,
¢4 €rgoAC. & Al erunt zquales,
vx.  parstoti: Idem ¢ dicde angulis
dzo.3. B. &E cumG &H,d fnteo-

rum dupli,
' PRO-

e
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PROPOSITIO XXVIIL

AA

" 1 equalibus civenlis ABC.DEF. 15 25

zquales reite AC, DF. equales
peripherias AC. DF. ABC.DEF.
auferunt, majorem quidem majori »
nunoTem Autem minovi.

Prob Du&is re&is GA. GC.,
HD. HF. triangula AGC, |
D HF. 2 funt zqualia, Ergo an-a8.1' -
gulus G. angulo H. eft 2qualis:

cIgo pcrlphcr':e AC.DF, bz-ba6y,
qwlcs ¢ crgo reliquz ABC. 54;_
DEF. funt .xquales. QE.D.
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i . N
PROPOSITIO XXIX, )’

[ - %5 26. Inequalibuscirenlis ABC.DEF,

aquales peripherias AB C.DE F,
- equalésreita AC. DF. fubten-
S . duns,

o \Prob. Duisreis GA.GC,
HD. HF. anguli G. & H,
4 27. 3. 2erunt zquales: latera etiam GA.,
- GC.HD.HF. funtzqualiacx
fuppofitione : ergo bafes AC, !

# 4.1 DF. berunt zquales. Q E.D.

f
l
o

— e T R
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PROPOSITIO XXX,

B

A D ¢ -

Datam pevipheriam AB C, fe- prib. &
¢are bifariam. ’

raxis, Ducatur re@Ga A C,

A quamdivide 2 bifariamin D.a 10.4
per perpendicularem’ D B, erit
peripheria feGtabifariam in B,

Prob. Du&isre&is AB. CB.
triangula ABD. DBC. feha-
bent juxta 4. 1. ergolatera A B,

- CB. funt zqualia. b Ergo peri-b28. 2.
pheriz quas fubtendunt funt -
_quales. Q.E.D. '

N 4. PRO-
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F,
‘ D>xc ABC. in
AT
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"PROPOSITIO XXXI.

¥l Incircole
ABEC,

B % - angulus
5 |* femicitculo
rectus eft:
qui autem

in majore
fegmento B A C, miinorveéte: qui

vero inminote fegmento BEC, ma-

jor redto : & infuper angr:lus CBA.

ex re¢ta CB. & peripheria B A,

_ smajoris fegmentiy veélo glitdemma-

a5 1.

Jor (ff 5 mincvis avicm fcgmenti an-
guits EBC, qui cx peripheria EB,
& rectaB C. n.inor fircito.

‘ P rch. 1. tars. Certro D.duliis

reélisDA. TB.DC. :u*.guli
DARB.LEA. *mrraquales:
itavgre ergeli L CB. DB C.
ago tctalis crgulus A B C. ot
aqualisargils A& D CE. fd
4 his
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his b eft 2qualis FB C. ergo an- p 314,
gulus AB C. celtrecus. 13t

Prob.2. Angulus ABC. eft
rectus: ergo angulus.B A C. in
majcre fegmento 4 eft minor d32n
retto.

. Prob. 3. Fiat quadrilaterum
ABEC. angu'us A. ¢ minor eft ;,f,”,,:'
re¢to, ergoangulus BEC, in mi- bxju.
nori fegmento feft major redo. £ 223

Prob. 4. Angulus ex periphe-
ria AB. & se&z CB. eft major
angulo reo compofito cx rectis
A B. B C. totum videlicet parte.

Prob. 5. Angulus compofitus
ex peripheria EB. & retta CB.
minor eft angulo FB C. reéto
compofito ex recta FB. BC, pars
toto, Hujus propofitionis antor
fertur Thales Milefius annis ante
Chriftum, 650.

SCHOLIUM.

Hinc in triangulo veGtangulo , fecta by~

pothenufa bifariam , erit ilind penitim

centrum circuli tria panctaiia pertrﬂ’f'

! me.
euntis, adeoque examen exalta nor
s q P RO-
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7h. 28.

g 31,

PROPOSITIO XXXIL

\“§< CHEG.
© tetigeris
_ \\\'G aligua ve—

.// d:AB.a
/ taltu an-
Y /. . tewC.du-

A Lantir qua=
dam recta s fecans circnliin D C.
vel E C, anguli ques ad tangentem
A B. fadiets crunt equales argu-
Lis qui font in alternis civeuli por-
ticvibns , id oft angulus A CE,
aqualis eft ongulo Go & angulus
B CE. argulo H,

i

rch.  Duta perperdiculari
~DC. cum angulus ACD.

fit re@us, argulus qui fieret in

femicireulo, dili 2 efict @qualis :
fi vero non fit re@us ut ACE.,
primo éucreétam D C. per cen-
trum , deinde accipe in periphe-

ra

D Sicircul®

s e e e e AP . .
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“ria aliquod ponctum puta G du-

canturque recte D E.EG. G C,
cum angulus D E C, in fe nicir-
culo b fit rectas , reliquiduo putag oy, 5,

ECD. EDC. ¢ valent unume ja1. - -

retum : fed anguli B CE. &
E CD. valent etiam unum re-
&um, cum recta D C, fic per-
pendicularis : de npto igitur com~

muni E CD. remwnebit BCE.

' arqualis angulo EDC. qui dp-day.3.

qualis eft angulo CHE. ergo &
angulus B CE. angulo CHE,
xquulis. Rurfus , cum quadrila-
tert D G, anguli in circulo op-
pofiti ED C. EGC. ¢valeant ez, 5.
duos rectos,ficut& angulifACE, f 13.4.
ECB. &angulus CDE.{it8a~; o,
qualis angulo BCE. remanebit peom
angulus G.angulo A CE. zqua- "

lis, QE. D,

PRO-’
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PROPO/SITIO XXXIII.
Brob. 5. Super dats
reita AB.

portionem

circuli de-
feriberesque
caprat angu-
lumdato an-
gulo veiti-
ltneo «qua-
lem.,

Si datus angulus fit reGus , qua-
lis et E. re&a A B. divifa bi-
fariam in D, certro D. fpatio,

D A. fi fiat femicirculus A CB.
duétis rectis A C. CB. angulus
#31.1. C, 2 erit zqualis dato angulo E.
quia erit in fen.icirculo. Siangu-

lus fic acutus ue C. firque data

re@a B A. ad pun&uvm A, fiat an-

ba;. 1. gulut D A B. b zqualis angulo C,
duttaque ad punctum A. perpen-~
diculari F A. fiat angulus E B-A,
zqua-
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zqualis angulo E A B, latera EB.
EA.c erunt 2qualia: quare fi pun-¢ 6-1.
¢to E. fpatio E A, fiat circulus ,
tranfibit per punGtum B.quo pofi-
tofic pergo, Cumre&a F A, fit
diameter, & re&a D A. ad ejus
extremum fit ¢i perpendicularis, .
dtanget circulum: ergo angulus ey
D A B. ¢erit angulo cuicunque, 16 3-
qui fiet in alterna circuli portione, 3%
puta angulo AGB. zqualis : ergo
portio AH G B. continet angu=
lum 2qualem angulo dato C. Si
vero angulus fit obtafus puta H,
eadem erit demonftratio: angulus
enim A 1B.ipfi H. ferit 2qualis. ¢ ,,. ;.
PROPOSITIO XXXIV.

Adatocir-
B A, F eulo ABC,
Segmentum

CBA. ab-
[eindere ca-
piens angulit

B. aqualem
€ B datoqﬂﬂgld’
redilineo D. C
a ucatut tangens E F. ad pun@&um A. o 17.3.
Db fiat angulus CAE. xqualis datoDe 53, 'y,
portio ABC. ¢ capiet angulum B.z- ¢ "33 3,
qualem dato. QE.F. . O PRO- ~
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PROPOSITIO XXXV,

Th 29.  Siincircalo ADBC. duredte ABCD.

£33

e mutuo in E. fecuerint, velangulum
comprebenfum [ub (egmentis unius A E.
EB. equale eft ei quod (ub fegmentis alse-
rizs CE. ED. comprebenditur rectangulo.

rob. 1. Re&tz AB.CD. fecent fein
Pcen_tro E.reftangulum unum, alte-
rieritequale : cum omne§radii fing
®quales.
2. Sola CD. tranfeat per centrum F.
dividatque re€tam ABbifariamin E.aac

_ proindc ad angulosreétes, ducaturque

reéta F B. quotacto, cumreéta CD. fe-
ceturinzqualia in F. & non zqualiain
E. erit reGtangulum fub inxqualibus
fegmentis CE. E D. cum quadrato feg-

" & g.2, mentiintermedii EF. bequale quadrato

, dlml-_
]

|
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dimidiz FD. vel FB. fed quadratum FB.
eft c equale quadratis BE.E ¥. quxper e 47.1.
confequens zqualia funt rcétangulo
CE. ED. cum quadrato-EF. Dempto
igitur communi F E.remancbit reGtan-
. gulum CE. ED. xquale rcétangulo
fub BE.EA. QE.D.

3. Redta CD.tranfiens per centrum
F.rcétam AB. non dividat bifariam in E.
duétaque recta F B. & perpendiculari
F G. rrétangulum fub CE. ED. cum

uadrato F E. d erit ®quale quadrato 4 51
¥D. vel FB. re¢tangulum etiam {ub AE.
EB. cum quadrato G E. eft zquale qua-
drato G B. adde quadratum FG. jam
cum quadratum F B. fitxquale quadra-
tisF G. G B. eritreGtangulum AE.EB.
cum quadratis EG. GF. 2quale quadra-
to F B. hocettretangulo CE. ED. &

uadrato F E. ergo cum quadratum FE.
fit zquale quadratis F G.G E. fiabuno
demasF E. & abalio EG. GF.remane-
bunt zqualiaretangula CE.ED. & AE. .
EB. QE.D.

?. St neutra tranfeat per centrum &
{c {ecent utcunque, ducatur ad inter-
fe&ionem E. recta G H. tranfiens per
centrum : cum rectangulum fub CE.
ED. efitxqualeciquodfub HE.EG.
Idemque A E. EB. fitequale ipfi GE.P‘fmf'
EH. cruntxqualiareGangula{ub CE.p,5,. .
ED-&AE.(}iB. Q.E.D. ‘

0 PRO-
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PROPOSITIO XXXVI.

- Si extraccir-
™. 2. 'A enli FBE fu-
7| matur pun-
&um aliquod
A. ab eogue
in circsulnm -
cadant dus
rete: ¢r bac
quidem A B.
{en{ circes~
uminC. illa
. Autem ﬁ F.
tangatin ¥. Quod fubtota fecante A B.
é-nfxterim qﬂe%nym AC infter punitsm
A. ¢ convexam peripheriam C. compre-
benditur reangulum , aquale erit e,
zuad 4 tangente AF. dg/cgribimr qua-

rato.

rob. Tranfeat 1.re€ta A B. per cen-
Ptrum D. du&taquereéia DF. cum.
re¢ta CB. bifariam fe@a fit in D,
& eireta A C. adjiciatur , re¢tangulum
{fub AB. & A C. contentum, unacum
quadrato D C. vel DF. azquale eft ei
quoda DC. cum A C. tanquam unali-
nea fit quadrato. Sed quadratum DA. .
b 47.1. b eft. zquale quadratis DF. F A. ergo
‘ dempto communi F D. remanebit qua-
dratum F A. zquale reétangulo fub AB.

& CA. QE.D.

aﬁ. 2.

2. §i
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- circulum
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2. Sire&ta AE. nontranfeat per cen-
trum . % centro D. duc perpendicula-

rem DG. checfecabitreétam EL bi-€ 3-3.

firiam , cum igitur re&ta E1. fit fecta
bifariam in G. & eire@a 1 A. adjiciatur,
eritre€tangulum fub AE & fub Al.cum

quadrato G I. dzquale quadrato G A.d 6. 2.

addito ergo quadrato D G. erit rectan-
gulum ﬁﬁ) AE. &fubI A. cum quadra-
tis 1G. GD. hoc eft quadrato D 1. hoc
eft DF. zquale quadratoDA.fed D A, -
eft xqualc quadratis F A. FD. demptis  *
ergo zqualibus DF. DI. remancbit qua-
dratum F A. zquale retangulo fub AE.
&AI Q.E.D.

Coroll. 1. Hinc fequitur, fid punéto
quovis extra circulum fumpto , plu-
res reGx circulum fecantes ducantur,
reétangula comprehenfa fub totislineis
& partibusexterioribus, inter feefle -

_qualia.

Coroll. 2. Duz re&tz , ab eodem
unéto duéte, qua circulum tangunt ,
funtinter {e zquales. .
Coroll. ‘3 Ab eodem puntto extra
umpto, duci tantum poflunt
dux reétx, qui circulum tanguat.

N 3 PRO-
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PROPOSITIO XXXVII

™, jx. . A Siextra
. L o - .
. 7 circulum
7/ FHE.
) Jumatur
D7

/ y punitum

/ G J¥  aliquod-
B\u A.abeo-
) que pun-

1 e in
circulum cadant due velle AF.AB,
vel AE, & hec quidem A B. [ecet
civculum : illa autem A'F, incidat :
fit autem quod [ub tota fecante AB,

& extevius affumpta C A, inter.

punitum & convexam peripheriam,
rectangulum equale i quod ab in~
cidente A F. deferibitur : incidens
illa circulum tanget.

® 17.3. TYrob. 2 Ductangentem A H.
& ad H. re@am DH. cum

b36. 3. ergo quadratum AH. b fit zquale
reGangulofub AB. CA. & idem
reGangulum fub AB., C A. po-
natug

T e

ey T

- e rmm & s sie N —
PR e A et lioter PR - a
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natur 2quale quadrato F A, linea
F A. HA. erunt zquales, latera
item FD. HD, funt zqualia & -
bafis A D. communis : ergotota
triangula < funt 2qualia. Ergoc8.r.
cim angulus AHD. fit 4 reGus, d18- 3.
rectus etiam erit AFD. ergo AF.
circulum tanget per coroll, 16. 3.

NOT A

Selettiores hujus libri propofitio=
mes fumt. 20, 22. 3L. 35. 36.°

N4  PRO-
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ELEMENTUM IV.

DEFINITIONES.

1. Figura
rellilines 5 in

“figura vetilinea
A fignrare

D. Jeribitar, angu-

liy fingula latera ejus qua infcri-

bitur tanguns.

, Ut triangulum A B C. infcri-

‘ptum eft triangulo DEF,

quia anguli A, B. C. tangunt
latcra DE, EF. DF.

0 4— ;o Si-

E
/\ L. inferibi dicitur 5
N \ cum finguli, ejus
Mo\ figures que in-



Er.Eucyr.L1s.QuarTus, 165

2. Similiter & figra civcum
figuram defcribi dicitur , cum fin-
gula ejus que circumferibitur , la-
tera o [fingulos ejus figure angulos
tetigerint, circum quam illa defcri-
bitur.

Ut triangulum D EF. dicitur
propric dcéribi circa triangulum
ABC. quia ﬁn‘gula latera majo-
ris trianguli , {ingulos angulos
minoris tangunt. Dixi propric,
-quia ut impropri¢ dicathir hgura
. aliqua infcribi vel defcribi, {uffi-
cit , ut bene advertit illuftriffi-
mus Princeps Fluffates Cardalla
ut nullus fit angulus interioris fi-
gurz , qui non tangat angulum -
aliquem , vel latus vel planum fi-
gure exterioris; & eo fenfu in-
telligendz funt propofitiones
Hypficlis lib. 15, elementorum.

3. Fi-
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3. Figura au-

A tem veclilinea,

in circtlo inferi-

_ . bi dicitur y eum

: /ﬁnguli, ejus fi-
B_‘\/

C gure 5 que in-
feribitar 5 angu-
li 5 tetigerint circuli peripheriam.,
4. Figu-
ra vero re-
Cilinea cir-
(2 circulum
deforibi di-
T 5 cum
B E c fingila la-
Ctera.  ejus

gre circumnfeyibitnr 5 civenli peri-
plieriam tangunt.

S. Smilirer & cireulus in fi-
gura inferibi dicitur y com civculi
peripheria fingula latera tangit ejus
figure in quainfcribitur.

6. Cir-
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6. Circulus autem circum ﬁ-
guram defcribi dicitur 5 cum circu-
li peripheria 5 fingulos tangis ejus
figure s quam circumferibit o 4ngu-
los.

A/ \B 7 Redain

circulo accom-
. modari 5 -feu
c coaptars  dici-
tr 5 cum ejus
extrema in cir-

culi peripheria fuerint.

Sic A B. dicitur in circuloac-
cominodata non vero C D.

PRO-
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PROPOSITIO I.
A

Prb. 1. Indato circulo ABC. accom-
modare reitam B A. equalem
 date rede D. que circuli diametro

‘ a~ BC. non fit major,2

Dati circuli ducas diame-
trum B C. fi data re@aD. -

zqualis fit diametro B C. factum

eft quod petitur. Si D.minor fit

"b3.1. diametro : b abfcindatur B E.

zqualis ipfi D, & centro B. {pa-

tio BE. fiat circulus E A. dicta

Dy, Jam recta B A. coaptalaerit €in

d 15. circulo BAC.&dzqualis ipfi BE.

-1 & confequenter ipfi D, Q. E.F.

PRO-
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PROPOSITIO 11
D G A X

E. B |
Indatecirculo AB C. triangu- e 3.
lwm A B C. defiribere, date trian-
~ gulo D EF. equi angulum.
a Fiat tangens GH.ad pun&um , ¢, 5, {
A. ﬁatmgulus HA C. b - bl;- Té |
qualisangulo E. & G A B. angu-
fo F.dutare&a B C. fa&um erit
quod petitur, - .
+Prob, Angulus HA C, zqua- -
lis eft cangulo B. & fimiliter an- ¢ 32.3:
gulus G A B, angulo C. ergo &
us E.angulo B.& angulus F.
angu'oC.& confequenter angulus
D.anguloA.2 gqualis. Ergo trian- 4 &+ %
M . 32. b
um triangulo 2qui angulum 10
o ¢irculo inferiptum. Q. E. Fe
) P PRO-
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PROPOSITIO III. -
o

AN N

323. 1.

bty

"¢ Ex
6. 3.

M

Circa datum circulum BCE. de-
feribere triangulum LMO.equian-
gulum dato triangulo D, F, A,

D‘ati»tranguli latus AF.produc
in G, & H. anguloD F H.
zqualis fuar ad centrum angulus
CIB. & angulo D A G. angulus
EIB. &ad yuncta EBC. bducas
perpendiculares qu © tangentes
erunt fcilicee MO, ML, L O.
& coéuntes petitum triangulum
conftituent, Quod autem concur-=
rant patet 5 hpam uterque angulo—
rumad A. & C. eft reGus: ergo fi
intell'gatur duci linea B E..erunt
duo anguli verfus L, minores
- - : duo-
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ducbus rectis: d ergo in illam par- d 11
. tem protratz tangentes concur-
rent {imiliterque aliz in alias par-
tes protracte : ergo fict triangu-
gulum circa datum circulum.
Quod autem fit dato triangulo 2-
quiangulam, fic probo, In qua-
drilatero C1B M..anguli ad C,
(& B. ©funt re@i: ergo reliqui® % 3-
C IB. CMB. f duobus re&is funt £32. 5.,
" aquales: Sed angulus CIB. 2~
" qualis ponitur iph D FH. ergo
angulus C M B. 2qualis eft angu-
lo 8 D F A. eodem modo oftendigs. 1.
peteft in quadrﬂateris BIEL.
CIEO.angulos L. & O. Zqua-
les efle angulis A. & D. Ergo
circadatum, &c. Q E.F, ‘

3
L
;
s
)‘ v
j
.
y
i

i
§

P2 PRO--
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PROPOSITIO V.
Indato
trizgulo
AB C,
. crrewlanm
. K GEF.
- / defiribe-
‘B i c Te
D ivide duos ejusangulos B.& C.

bifariam per re¢tas CD. BD. &

ex puncto in quo concurrent
utaD. bduc perpendiculares DE. DG
F. ad tria latera dati trianguli. Jam.
quia triangulorum FCD. GCD: an-

- gulus C. unius, ponitur zqualisangulo

c126. 1.

do. 3.

C. alterius, & uterque angulorum G-
&F. reGtuselt, & latus CD commu-
ne: lineca D G. ceritzqualislinex DF.
fimiliterque oftendetur re¢tas D E. DF.
efle zquales. Pofito ergo centro in D.
defcriptus circulus fpatio DG.d tranfibit
per puncta EGF & quia per coroll.16.3.
unaquzque linearumAB.BC.CA tanget
circulum , patet perfecti effe propofitd. |
SCHOLIUM

Hinc cognitss lateribus trianguli , imveninntur

" frgments guee fiumt ad pundla contalus cireut in-

feripti. feil: fis AB. 12. BC. 16. AC. 18. erit
AB. BC. 28. fibtrabatur AC, 18. aguale AE,
¢ FC. remantbit 10, pro B E. (> B F. adesque
BE. wel BF. erit 5. & per canfiguens F C. vt
GC. 11. GA, vl AE. 7. PRo-
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PROPOSITIO V.

Circa datum triangulum ABC. Prob. 5-
circulum defcribere,

ujufcunque dati trianguli, duo _
‘ aliqua latera puta AB. BC.adi-310. %
vide bifariam in E. & F.bad quz brr. 5.
pun&ta excitabis perpendiculares quze
cotbunt in D. velintra triangulum , vel
in tertio latere , vel extra (dutaemim
EF.fientanguli DEF. DF E. mipores
duobusreétis: ergo coibunt) duc pre-
tereare€tas DB.D A.DC. Quiatrian-
gulorum BED. AED. latera BE. EA.
funt xqualia & DE. commune & an-
guliad E. re&i, crunt & bafes A D. D B. _
®quales. Eodem modo ¢ erunt zqua- ¢ 4. %
lesbafes DB. DC. Centro igitur D.
fpatio B D. duétus circulus” ABC.
. traniibit per punéta A B.C. Circa da-
tum ergo triangulum , circulum de-
foriplimus. Q.E.F.
SCHOLIUM.
H'ne etiam patet- methodus deferibendi eren=
Iwm s qui tranfibit per tria data prnbla mon in
reGum conflitnta. '
e ; ~ PRO-
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PROPOSITIO VI.
A

2o G \ In date
. _ circulo
. \ ABCD.
. B E 7P quadra-
' / “tum  de-
/’ ~ Jevibere,

ucantur duz diametri A C,
D B D. fecantes fe ad angulos
rectos in centro E. & jungantur
reGz BA.BC.CD.DA. & fa-
&um eft quod petitur.,

Prob. Quatuor anguliad cen<
trum E.ponuntur re&l & quatuor
lineg EA.EB. EC. ED. gquales,

+4 1. 2ergo & quatuor bafes AB. BC.
CD DA. funt zquales. Omnia
ergo quadrati latera funt xquaha.
Angulivero hislateribus contenti
fum omnes in femicirculo: bad-

bt 3. eoque recti: Eritigitur ABCD.
quadracum circulo mﬁuttum.

QE.F.

PRO-
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PROQPOSITIO VIL
F A G

plum 5 qua-

E dratum de-
l feribere,
I c H

, u&tis duabus diametris A C. BD.

{ecantibusfe ad reftosin centro

E. per earum extrema fi ducan-

tur perpendiculares FG.F1. 1H. HG.

coéuntes petitum dabunt quadratum,

Prob. Anguliquatuor ad E. ponun-
tur reti.ficut & anguliad ABCD.acrgo 4 59

re&= FG. BD. HI. {unt parallelz, fimi-
literque re¢tz FI. AC. GH. b ergofigu- b 34. 1.

raF G 1 H. eft paraliclogramma. Angu-

lus A CH. eft re€tus: cergo Angulus

B

HG A. eftre&tus, eodem modo olten- 34 1

deturangulos F. 1. H. efleretos.

De lateribus fic dico, latus TH. eft
gquale lateri BD. & latus HG lateri AC. .
hoceft BD. crgo latera 1H. HG. {unt’
®qualia rergo quatuor latera funt xqua-
lia. Ergo cit quadratum cujus latera cir-
culum tangunt per coroll. ¢6. lib. 3.
Ergocirca datum,, &c. Q.E.F.

) - P 4 PRO-

Circa da- prep, -,
tum  circy-
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PROPOSITIO VIIL

A G
\D‘
I - C 7 4

Pob.8. In dato quadrato , circulum
" deferibere, -

a1o.r1. atera quadrati a divide bifariam in

' LABCD;duc rectas AC.BD. fecan-

tes fe in puncto E. quod dicoefle

centrum circuli {patio E B. deferibendi.

Prob. Re&tx A F. 1C. funt parallcle

b 33. 1. & equales: ergoreétz AC. F 1. bfunt

. parallelz & xquales, & fimiliter recte

A C. H G. eodemque modore&tz FGa

€34. 1. 1 H. cfuntigitur parallelogramma F E.

‘ EL EH. E G. guare cum xquales.

Reétx BF.F A. A G. funtxqualcs, ipfis

d14.1.dBE.EA. ED. reétx BE. EA. ED.

- €g9.3. erunt & xquales.e Ergo E. eft centrum,

ex quofifpatio E A, deferibatur circu-

lus, tanget punéta ABCD. & conle-

quentcr omnia quadrati Jatera per co-

£ 20. 1 roll. pr. 16. L 3. fln duto ergo, &e.
Q.E. L.

PRO-

——— ——
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PROPOSITIOIX.

Circa datum quadratum , cir- Preb. 9.
L enlum deferibere, s

- ucantur diametri AC. BD. fe.
Dc:mtes fe in pun¢to E. quod dico

4 efle centrum defcribendi circuli.
Prob. Reétz A B. AD. funtzqua-

. les: aergo & anguli ABD. ADB.C;;!}-‘
Angulus BAD. beftreQtus, cergoan- 32 I

guli ABD. ADB. funt finguli temi-
reti; codem modo partesangulorum
ad A. B. C. D. erunt femirceti: ergo
omnes inter {e 2quales: d Ergo laterad 6 5.

! EA. EB. EC. ED. zqualibus angu- ,

! lisfubtenfa funtzqualia. eErgo E. eft €93

centrum circuli, quifi defcribatur fpa-

tio E A. tranfibit per punéta quadrat

A BCD. Ergo circa datum, &c. QE-F.

PRO-
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PROIPOSITIO X,

Ifofceles
triangulum
A B D.
conflituere,
qtiod habeat
utmmqtleeo-
rum qui ad
) bafim funt o

angulorsm B, & D. duplum reli-

qui A, :

~ unie re&am quamlibet A B, quz

f1r. 1. S fic a dividarur in C. ut re€tanga-
lam fub A B. B C. xquule fitqua-
dratoreéte AC. tum centro A. patio B.

b 1. 4. ducatur circulus; in quo b accommo-
derurredta B D. xqualis ipfi AC. jun-
gaturque recta A D. dico triangulum

A BD. fore quxlfitum, quod fic

_probo.

ey 4, DuGarc&a CD. ¢ deferibe circus.
lum ACUD. circa triangulum DA C.

cum itaquc reCtangulumfub A B. BC.

+ ®quale ponitur quadrato C A. eritetiam
zquale quadiaro BD. cum BD.xqua-
lisponituripfi A C. Ergo cum a punéto
B. ducatur iccans EA.reéta BD. abeo-
dem punéto duaincidensin circulum

. ACD.

Pr. 3c.

-

4
e et - Sl oottt
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ACD. quorum re@tangulum & qua-
dratum funtxqualia, B D.tangetdcir d37. 3.
culumin D. ergoangulus CDB. ¢ z-¢ 32.3.
qualis ¢it ipfi A. in alternoicgmento,
ergo communi CD A. addito , duo
anguli A. & CD A. zquales funt
duobus BDC. & CDA. hoc eft toti
ADB. vel ABD. Sed angulus cx-

ternus BCD. duobus internis A. & f32. 8. -

A DC. fzqualiseft: ergoidem BCD.
eritzequalisipti CBD. vel ADB. ergogé. 1.
retz DC. DB g zquales, cum -
quales angulos fubtendant. Sed BD.
ponitur zqualis ipti CA. ergo CD.
C A. zquales erunt: ergo anguli A. & hs. o
CD A. h zquales. Ergo externus an-
gulus BCD. duplusettipfius A, ergo
¢juiem " quoque dupli funt CBD.
ADB. cum tinguli externo BCD.

uales fint, Triangulum ergo, &c.

Q: ‘E. F
Corollarium.

Cum tres anguli A, B.D. G-
mul conflituant } duorum, re&,
hoc eft duos rectos , liquet A,
efle ; duor, reGorum.

PRO-
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PROPOSITIO X1I.

Indato cireulo EHFGI. penta-
gonum equilaterum & equiangu-
Lum inferibere.

aro.4t Fiat triangulum‘lfofcelcs qui-

ba. 4.

cunque , cujus anguliad ba-

fim fint dupli ejus’ qut ad verti-
cem & ipfi 2qui angulus b infcri-
batur in dato circulo EFG.
Angulos ad bafim divide bifa-
riam reGtis IF, HG. jam
quinque pun@2 E. H. F. G. L.
junge lineis totidem , & faétum
efle quod petitur, fic probo,
Quinque anguli EFG, FGH.
HGF.
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HGEF, IFG. EFI. ponuntur
@quales : ©ergo arcus quibus in- ¢ 16. 3.
fiftunt , funt zquales ¢ Ergo ®-daqg.;.
quales. reé‘tx quz zquales peri-
pherias fubtendunt. Arcus EH.
aqualis eft arcui F G. ergo fi
“ addas communem B F. crunt
~ peripheriz EHF, HFG, 2qua-
les : ergo & reliqua. fegmenta
FG IE. GI EH. zqulia:
cergo anguli EHF. PFF. 2-¢27-3
quales, Idemque dicendum de
. reliquis. Ergo pentagonum z-
uilaterum & zquiangulun in-
{criptum, Q.E. F.

Q ‘PRO-
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PROPOSITIO X1I1.
" A @

~

Pr. 12, Circadatumciveslum ABCD. pm;

a earol.
6. 3.
b 1.
vix.

€32.1.

tagonum G HIK L. equilaternm ¢
aqmiangulum deferibere.

uafi juxta propofitionem rr1. in
Q {cripfiffem pentagonum in dato ciz-

culo, reperiam centrum F. & no-
tabo in peripheria quinque linearum F A.
FB. &c. quinque pun&a angularia ABCDE,
& abiifdem pun@is a ducam tangentes quz
b concurrent in pun&is GHIKL. a quibus §§
duxero ad centrum re&as GF. IF. ficdemon-
ftrabo faum effe quod petitur.  Et primo
quidem quod anguli omnes fint zquales. In
quadrilatro AFBH. quatuor anguli ¢ valent
quatuof rectos cum cujuflibet trianguli AHF,
HFB. tresanguli valeant duos retos ¢ fimi-
terque'in quadrilatero BFCIL. & ficdealiis ¢
ergo cumn anguli A, & B. fint re@i, anguli
AHB. AFB. valent duos re&os , fimiliterque
anguli BIC. CFB. & ficdecaliis, Sed anguli

d27.3. AFB. BFG, funt d quales ob aquales arcus,

crgo
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ergo reliqni H. & 1. funt zquales, idemque
dicendum de aliis. . Ergo omnes pentagoni
anguli funt zquales. _

Quod autem latera etiam fint zqualia fic
probo, C%ndmtum FL ¢ cft zquale quadra- € 47- 7+
tis tam ipfarum FB. BL. quam ipfarum IC.
C F. fublaris ergo quadratis zqualiam F B,
FC. remanent zqualia quadrata Bl. IC. ergo
fe@z B L 1C. funt zquales. Nunc anguli
FBL FCI. & continentia latera funt xqua. .’
lia: ergo f anguli BIF. FIC. funt xquales. fg.1.
Eodemque modo dicam de triangulis C F K.
KFD. & de aliis omnibus. Ergo cum anguli
BFD. CFD. g fint zquales, & anguli IFC. §27- I+
CFXK fint coum dimidia, zquales erunt
anguli I F C. CFK. Ergocum in triangulis
IFC. CFK. anguli 1 F C. FCIL aquales fint _ R
duobus angulis C FK. F C K. alteralreri &
latus FC. commune, reliqualatera h erunt h 26, 2.
zqualia. Ergo re&z 1C. CK. funizquales, .
& dimidiz ipfius IK. codem modo oftendam
IB. effe dimidiam ipfius I1H. & ficde aliis:
ergo, cam dimidiz 1C. I B. oftenfz fint x-
quales , erunt tota latera HL I K, zqualia ,
idemque dicendum de aliis. Q. EF.

Coroliarium.

Hine , fi in circulo qualiftunqne figura
xquilatera & zquiangula fuerit infripra , fi-
nex- perpendiculares ad extremitates femi-
diametrorum excitatz conftituent figuram
totidem laterum & zqualium. angulorum
circulo circumfiripram. '

Q2 PRO-
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PROPOSITIO XII1.

(¢

P12 Indato pentagono quod eft aqui-

ag. 1.

brr,

Ax,

¢ Ex,

confl.

laterum & equiangulum, circulum

inferibere.

a Dividantur bifariam duo an-
guli proximi BAE. ABC.

retis AF. B F, quab coibunt,

putain F. cum nullius anguli me-

dietas valeat reGtum. Idern fiatre-

liquis angulis. Quioniam igitur :

triangulorum ABF. FBC. zqua-
lia funt latera BA. BC. & BE.
commune , & anguliad B. ¢funt

gquales, anguli BAF.BCF.& ba-

d4.1. des AF. CF. ¢ erunt quales,

$ed angulus BAF. eft dimidium
: . . angu-

. e — -
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anguli BAE. ergo quoque BCF.
ent dimidium anguli B CD.
Eodem modo reliqui anguli bi-
fariam erunt fe&i. Ducantur fi-.
militer ex F. ad (ingula pentago-
ni latera perpendiculares FG.
. FH., &c. Quia triangulorum
GF B. BFL. duoanguli FGB.
GBF. duobus FLB,.FBL.funt
aquales, & latus F B. commune, ,
zqualia etiam © erunt latera F G, ¢ 26.'.
FL. & hisFK. FI. FH. quare
centro F.{patio FG. ffiducaturf 1.
circulus, tranfibit per pun&a H.I, 24 -
K.L. exiftentia in lateribus penta-
goni, 8 que etiam tangent circuld, g caw.
cum fint fuper extremitate diame- 15 3-
tri ad reCtos conflitutz, Q, E. F.

SCHOLIUM

Hinc duo fequantur. 1. ommes Angulos
cujufcungue figure aquilatere ¢ aqui-
angula bifariam fecars per lineas 4 punito

s in quo coeunt Aua reile proximos
angulos bifesantes. 2. eadem methodosn
quacunque figura aquilatera (& 4quian~
gulacircalum deferibere.

Q3 PRO-
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"PROPOSITIO xn'f;_ |

/ﬁ\\
/f\

B
_’..j-D

SRR

P14, Circa datum pentagonum qued
eft aquilaterum & equiangulum
circulum defcribere.

39. 1. ngulos A, & E. 2 divido
bifatiam re@is AF. FE.

b 1. que alicubi b concurrent , puta
% in F, hinc ad reliquos angulos

duco re&as FD. F C. F B, quas

eos fecare bifariam probatur ut in
proxima propofitione per prop.

26. 1. Ergo cum anguli totales
ponantur 2quales, @quales erunt

cr dimidii, & ¢ confequentcrqulxa-.
' es
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- les F A. F B. hifque zquales

omnes reGz FC, FD. FE, _
Ergo centrq F. fpatio F A. de-

{eriptus circulus tranfibit per an-

gulos pentagoni , nec ullum ejus
Iatus 4 fecabit, cum omniacadant ¢ 3, 3,
intra circulum. Q.E.F. '

SCHOLIUM.

Rodem  provfus modo circa
quamlibet figuram aquilateram &
equiangulam circulus de[Cribetur.

)

(Lq. PRO-.
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-PROPOSITIO XV.

A
In dato

B v circulo , he-
xagonsum , &
equilaterum
c EG | equian-
’ gulum infcri-

‘ D bere.

Sit diameter A D. centro D.
{patio femidiametri D G. fat
circulus CG E. fecans datum
circulumin C, & E. per centrum
G. du&is CF. E B. jungantur

AB.BC,CD.&c, eritquein-

fcriptum -hexagonum  2quilate-
rum & zquiangulum,

Prob. Re&tz GC. GD. i
centro G, & re@z CD. DE. 3

~centro D. funt zquales , ergo

asI,

triangulum DG C, eft zquila-
terum, 4 Ergo & aquiangulum.
. Hi

o
!

¢
)
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Hi tres anguli, b valent duosbs2. 1.
rectos : ergo quilibet eorum eft
pars tertia. duorum retorum.
Similiterque  angulus D G E.
Ergo cum CGE. EGF. ¢va-cu. »
leant duos re®os. E GF. erit
etiam pars tertia duorum re&o-
rum. Sed illis 4 zquales funt an- g s, 1.
guli ad verticem, Efgo fex an-
guli ad centrum G. funt zquales,
Ergo omnes reftz & circumfe-
rentiz A B. B C. &c. quibus in- .
fiftunt ©funt zquales. Eft ergoe:6. @
hexagonum zquilaterum. Quod 29" 3-
vero {it 2quiangulum patet, cum
omnium angulorum medietates
fint oftenf 2quales & conftare
duabus tertiis duorum reGorum.

Coroll. Hexagoni latus , equale
eft femidiametro,

SCHOLIUM.

Hinc facillime tviangulum aguilate-.
rum in circulo defcribetwr duilis reites
AC. AE. CE.

' PRQ-
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PROPOSITIO XVI.

Pr. 16, In.dato circulo quindecagomum,
& equilatorum & aquiangulum ,
- deferibere. '

L4 2 Infcribe in dato" circulo
pentagonum  zquilaterum
AEFGH. & eidem ad pun-

b2 4 Gumn A. binfcribe triangulum
aquilaterum A B C. hoc pofito

cum tertiam partem citcumfe-
ci6.¢rrentiz ©fubtendat A B. hoc eft
*%3 quinque quindenas , duo vero
pentagoni latera, AE. EF. ea-
rundem quindecimarum fubten-

- ' dant -
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dant fex. Si ab ipfis AE. EF.
fubtentibus fex , ipfam AB,
{ubtendentem quinque tollas ,
fupererit B F. ?ubtendens unam
decimamquintam totius. Ergo
fi quatuordecim ei aquales in

circulo 4 accommodentur , eritd 1. 4

quindecagonum zquilaterum &

zquianiulum ¢ cum finguli an- ¢ ,y. 4,

guli fubtendant arcus @quales
tredecim laterum quindecagoni,

Q.E.F.
SCHOLIUM
Omnes  propofitienes bujus libri cum
[unt problemasa ejufdem valoris cenfers

poffunt o quamvi & quibufdam inter
precipuss numerantar. 5. & 15 :

EU-
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EVCLIDIS
ELEMENTUM V.

- Hujus Elementiquinti Vi-
truvius antorcm preedi-
cat Eudoxium Gnidium,
qui Platonem comita-
tus eft in Asgyptum.

DEFINITIONES.

Pars eft magnitudo ma-
gnitudinis . minor majorss ,
cum metitur maforem.

deft, que aliquoties fumpta,
‘majotem ipfam pracife- cons
fituit : fic unitas, eft pars ter-
narii, quiater fumpta facit terna-
rium, Atque hzc eft pars propric
ditta & que vocatur Aliquota,
Impropri¢ vero di®a pars, eft
que aliquoties [umpta, vel (uum
totum excedit 5 vel ab eo deficir :
fic
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fic binarius numerus, eft fmpro-

- pri¢_di@a pars feptenarii , quia

ter fumptus, deficit : quater au-
tem fumptus excedit: atque hzc
pars dicitur Aliguanta. Imo Eu-
clides libro 7. non vocat partem,
fed partes , & bené quia quatuor
noneft pars numeri fex, fed ejus

duz partes tertiz, In genere fic -
poflet definiri. Pars eff minor & .

homogenea quantitai 5 que aliquo-
ties repetita , metitur vel excedit
fuum totum.

. Similiter & fi definitio Partis,
prout traditur ab Euclide , 'tan:
tum conveniat quantitati’ conti-
nuz , qua fola proprié fecundim
Philofophum appellatur Magni-
tudo, cum tamen numeros {uis

‘quoque conftitul partibus du-
“bium {it nemini, fic forte com-
"modius potuiffet exprimi. Pars eft

minoy quantitas, gt metitur ma-
jorem. Utut fit, in{equentibus,
‘partis nomine utar , cwn in quan-

- R titate
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titate continua, tum in difcreta;
imo brevitatis gratid frequen-
tius utar numeris , quorum ta-
men loco poterit quilibet ma-
gnitudines tot palmorum intel--
ligere quot numeris exprimen-
tur,

2. Multiplex awtem eft
YRajor quantitasy quam me-
titar minor. :

M ultiplex nil aliud eft quam

eadem quantitas aliquoties
repetita.

3. Ratio eft duarum quan-
titatum :/'ufa’em geners, mn-
tua quedam fecundim mens  §

Juram habitado.

- ™ uod Fuclidis ditit adsc hoe
Campanus vertit Proportio s

melws alii Ratio, Senfus vero hic
dft, ‘quando due quantitates
ejul~
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ejuldem generis , ut duo numeri,
duz linex, duz fuperficies , duo
folida ( nec enim linea cum fu-
perficie, aut linea alba cum fo-

"nora, ut fic, poflent conferri,
eum fint diverﬁP generis ) integ
fe comparantur ; fecundim ca-

- pacitatem hoc eftexceffum, de-
feGtum aut zqualitatem , appel-

~ latur hec comparatio aut habitur
do mutua Ratio. Obfervabis
verd , requiri femper. duas quan-
titates : nihil enim habet ratio-
nem ad feipfum, & decempeda
folitarié¢ confiderata, nec major
eft, minor, aut zqualis.

‘Hzc porrd omnis comparatio
in capacitate quantitatis funda~
tur, fecunditm quam una quanti-

“tas aliam continet vel accuraté,
vel ex parte tantum , vel cum
exceflu. Cim autém in omni
ratione duq fint termini Anfece-
dens & Confequeps qui ad invi-
cem referuntyr « Ille in nomt-
) R 2 . nati-



196 ELem Eucripis
nativo efferri folet , hic in alio
cafu: exempli gratia linea fex
palmorum eft dupla linea trium :
anteccdens eft linea fex palmo-
rum ; confequens, linez trium.
Exceflus antecedentis fupra con-
fequentem vel confequentis fupra
antecedentem  dicitur Differen-
tia terminorum, Ratio Rationalis
eft qua eft inter quantitates com-
menfurabiles & numeris poteft

* exprimi, ut ratio dupla, tripla,
&c. Ratio Irvationalis cft ea quz
eft inter magnitudines quarum
nullaeft communis menfura qua
ullo.numero poffit exprimi: ex~
empli gratia inter latus quadrati &
ejus diametrum. '

4 Proportio eft rationum
Semilitudo.

. rece dicitur draersyn , fen-
Gfus vero hic eft, Quemad-
modum comparatio capacitatis
duarum quantitarum dicitur ra-
tio :

e e at——
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tio : Ita fimilitudo duarum vel
plurium rationwun dicitur Propor-
tio. Ex gr. Cum fimilis fit ra-
tio12, afq.. quz 9.ad 3. ideo di-
cointer has quantitates effe pro-
portionem , quia eft fimilitudo
fationam.

Proportio’ divitur in Arithme- -
ticam 5 Geometricam , & Mufi-
cam. Arithmetica eft quando tres
vel plures numeri per eandem dif-

ferentiam  progrediuntur 5 ut hi-
numeri 4.7.10. eft enim diffe.
rentia 4. & 7. zqualis differen-
tiz 7.& 10. hec proportiodicic
* tur Arithmetica quia invenitur
inter numeros in ordine fuo na-
turali fumptos puta 1. 2. 3. 4.
5. &c. ‘ o o

Geometrica eft fimiliruda ra=
tionum inter tres 5 vel plures
quantitates ut inter nuUMEros 2.
6. 18. eft enim ratio 2. ad 6.

fimilis rationi 6 ad 18, namu~
traque ratio eff <ripla. H‘zc?ue
. R 3 ola
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folaeft propri¢ diGa proportio,
& quam hic definit Euclides.
Proportio Mufica eft quando tres
magnitudines ita ordinantur ut ea-
‘dem fir ratio prime .ad tertiam,
gue differentic prime & fecunde ,
ad differentiam fecunde & tertie
ut 3. 4.6. Sunt in proportione
mufica, quiaeadem eft ratio pri-
mi numeri 3, ad tertium 6. qua
differentiz primi & fecundi, qua
eft 1, ad differentiam fecundi &
tertii , que cft 2. dicitur vero
harmonica, quia confonantes fa-
cit fonos , inter quos invenitur,

- §. Rationem babere inter
Se quantitates dicuntur, que
polfunt  multiplicate [efe
mutuo fuperare. :

Q iria ratio eft duarum quan-

titatum ejufdem generis
mutua fecundim menfuram ha-
bitudo, propterea quantitates quae

ratio- .

T
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rationem habent interfe, debent
efle tales ut fe mutuo fuperare
poffint: nam quantitas quz me-

titur alteram, poteft eam fupera-

re hinc.

Colligitur 1. inter lineam &
fuperficiem , inter fuperficiem
& corpus , inter lincam fini-
tam & infinitam , inter angu-
lum re&ilineum & contattus,
nullamefle rationem , quia quan-
tumuis horum unum multipli-
plices , nunquam tamen alind
fuperabit, .

Coll. 2, Inter diagonalem &
latus quadrati efle rationcm,

" quia ita poteft multiplicari ut

latus excedat diagonalem, fed
hxc ratio dicitur irrationalis
quia non poteft exprimi nu-

" meris,

Coll. 3. Inter cutuilinea &
reQilinea efle rationem cum in~

© ter ea fit zqualitas & inzqualitas :
nam Hippocrates Chius Lunu- -

fam
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lam crefcentem , & Archimedes
Parabolam quadravit , & Pro¢hs
inter angulos rectilineos & curni+
lineos zqualitatem.demonttravit
lib. 3. in primum Euclid. ad 12,
axioma.

6. Iz eadem ratione guan-
titates dicuntur effe prima
ud fecundam , & tertia ad
guartam, cum prime &> ter

tie equemultiplicia 5 a fe<

cunde & quarte equemul-
tiplicibus , qualifcungue fit
hec multiplicatio, wtramyue

ab utroque vel wna deficinnty -

vel una equalia funt y vel
ana excedunt , fi ea [iman-
tar , que inter fé reffon-
dent. A
: Q Signo oftendit- Euclides
L\ quomodo poffimus cogno~
{cere utrd quatuor quantitates fine
: oo in

e B e >
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in eadem ratione, 1°. Aquemul-
tiplica, inquit, primam quanti-
tatem & tertiain, 2°, Aquemul-
tiplica fecundam & quartam. 3°.
conferas multiplicem prima eum
multiplici fecundz , & multi-
plicem tertiz cum multiplici
quartz ; & vide , ‘utrum quo-
tielcunque multiplex primz de-
ficit 3 muleiplici fecunde , vel
zqualis eft, vel excedit, ectiam
multiplex tertiz tunc deficiat 3
multiplici quartz , vel zqualis
fit vel excedat : tunc enim fi
id fiat, certd concludas , has
quatuor quantitates effe in ea-
dem ratione, fi non fiat, nega

effe, -

8 6 12 9
4.2 6 3
A, B. C. D.

. Exemplum: volo {cice utrum

hz quantitates A. B. C. D. fintin
o cadem
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eadem ratione: 1°, equemulti-
plico A. & C. putaper binartum.
2°. zquemultiplico B. & D. pu-
ta per ternarium, ut faGum vi-
des fuperius. 3°. confero multi-
plicem primz 8. cum multiplici
fecundz 6. & multiplicem tertia
12, cum multiplici quartz o, &
video non tantim multiplicem,
fecundz deficere 3 muleiplici -
primz , fed multiplicem quarts
- deficere 3 multiplici tertiz, -

12 rz‘18 18
, 4 6 3
' . .A.BCD.

- Deinde iterum ¢quemultiplico
A. & C, puta per ternarium-: fi-
militer zquemultiplico B. & D.
puta per {enarium (eadem eft ratio
de quocunque numerp per quemn
aquemultiplices ) tum video
multiplieem primz zqualem
effe multiplici fecunda: & mul=

: - tipli-
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te.

bt
(=Y

S 12 24 ;
4 2 6 ~
A B C D. -
Tertio zquemultiplico A. &
C. puta per binarium, aquemul-
tiplico etiam B. & D. ‘puta per
otonarium & adverto multipli-
cem prima 8. deficere 3 multi-
plici fécundz 16. & multiplicem
tertiz 12. 3 multiplici quartz 24.
& quia qgahterc;mqpe zquemule
tiplicem illas quantitates , fem~
per fe habet multiplex prima ad
multiplicem fecunde , ut {e habet

, multiplex tertiz ad multiplicem

quartz , id elt fimul deficiunt
vel excedmt vel funt equales,
ropterea concludo effe quatuor

7

3 =

tiplicem tertiz multiplici quar- 1 <

Mlas quantitates proportionales &

‘cgraim primam in eadcm ratione
offe ad fecundam in quaeft tertia

ad-quartam.
ﬂan | 6

-

3
LERR R N
Tk
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16 15 24 23
4 3 6 5
A B C D.

Alterum exemplum. Propo-
nantur aliz quatuer ABC D.
1°, zquemultiplico A. & C. puta
per quaternarium. 2°. aquemul-
tiplico B. & D. puta per quina-
rium.  3°. Video multiplicem
prime’ 16. fuperare multiplicem

+ fecundz 15. multiplicem vero

tertiz 24. fuperari 3 multiplici
quarte 25, quare concludo duas
quantitates non efle in eadem ra-
tione ;. quia fi effent in eadem ra-
tione, quadruplum tertiz fupera-
ret quadruplum 4z. Sicut qua-
druplum prime , fuperat quadru-
plum fecundz. Id enim fieride-
bet qualifcunque fit multiplicatio,
Quare licet duplum prima fupe-
ret duplum fecunde 5 & fimiliter .
duplum tertiz fuperet duplum

- quar-
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quartz, Tamen non poteft inde
colligi quod fint proportionales
quia ut fint proportionales opor-
tet ita fieri faGta quavis multipli-
catione,

SCHOLIUM.
Hzc funt quaz ad verba &

fenfum Euclidis nunc’ oc-
currint, Quod ad rem ipfam,
nunquam judicavi definitionem
illam pofle infervire tyronibus :
cum tradatur per obfcurius, Sic
itaque illam aliter enuncio. .Qua-
tuor quantitates dicuntur effe pro-
portionales , cum prima eodem
modo continet [ecundam 5 vel con-
tinetur & [ecunda 5- qulo tertia conti-
net quartam vel continetur & quar-
t4. Nam quatuor quantitates effe
proportionales , eft primam itafe
habere ad fecundam , ficut tertia
fe habet ad quartam : hoc autem
aliud nihil ea » quam primamita
efle majorem vel minorem fe-
cun-
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cunda, ficut tertia major eft -vel
minor quarta. Si autem res ita fe
habet, prima ccdem modo con-
tinebit {fecundam, vel 3 fecunda
continebitur, quo tertia contine-
-bit quartam vel A quarta contine-
bitur. Igitur quatuor quantitates
dicuntur proportionales , cum
prima codem modo continet fe-
cundam, vel continetur a fecun-
da, quo tertia continet quartam
vel continetur i quarta.

Nota hanc definitionem con-
venire tum quantitatibus rationa-
libus, tum irrationalibus. Super-
eft tantum explicandus ille mo-
dus continentiz vel contentionis

ui dicituridem.. Ille autem mo-
jus dicitur idem dupliciter,primo
cum prima quantitas continet fe-
cundam aut continetur a fecunda
totics exacte, quoties tertia con-
tine; quartam, aut- continetur 3
quarta exalte , ita ut nulla pars
fuperfit v. g. lirea duorum pedum
. toties
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toties continet lineam unius pe-
dis, quoties linea 6, pedum con-
tinet lineam 3, pedum. Simili-

oterque linea unius pedis toties
+ continetur in linea duorum pe-
* dum, quoties linea 3. pedum con-
tinctur in linea 6. pedum. Et pro-
indc 4, illz linex dicuntur pro-
portionales, '

. Seciindo, ille modus continen-
tiz vel contentionis dicitur idem
cum prima fecundam’, & tertia
quartam zque continet ;- 8 prz-
terea eandem partem , vel eafdem
partes ; vel cum prima, cum tali
{ui parte aut talibus partibus con-
tinetur in fecunda, quoties tertia
cum eaden, aut talibus partibus
continetur in quarta, Utlinea 10,
pedum continet toties lineam 3.
| pedum & talem infuper ejus par-

tem, quotics lineam 6, pedum .
qualemve ejus partem continet
. linea 20. pedum. Nam linea 10.

continet ter lineand trium pedum
: S =2 & mn-
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& infuper trientem ipfius terna-
fii, ficut linea 20. pedum conti~
net ter 6. & infuper trientem
ipfius fenarii, Similiter linea r2.-
pedum toties continet lineam §.

pedum & tales ejus partes, quo-

ties lineam 10. pedum qualefve

ejus partes continet linea -24.

Rurfus linea 3. pedum cum tali

fui parte continetur in linea 10.

pedum ficut linea 6. pedum cum

tali fui parte continetur in li-
pea 20. pedum. Similiter linea 5,

pedum cum talibus fui partibus

continetur in linea 12. peduin,

ficut linea 10, pedum cum talibus

fui partibus continetur in linea 2.4.

pedum,

7. Eandem autem bhaben-
tem rationem. quantitates .
vocentur proportionales.

Nam quaz habent eandem ra-
tionem, habent rationum fi-
mili-
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militudinem feu proportionem.
Quod fi proportio non interrum-

_pitur s dicitur continua propor-

tio, qualis eft in his numeris 4. 8,
16. 32. qui propterea dicuntur
continue proportionales : fecus
autem dicuntur tantum propor=
tionales ut 4. 2. 6. 3.

8. Cum vero equemulti-
plicium ﬂmlt;'plex prime,
excefferit  multiplicem  fe-
cunde : at multiplex tertie
non excefferit multiplicem
quarte : tunc prima ad fe-
cundam , majorens rationem
habere dicetur, quam tertia,

-ad quartam.
16. 15. 24 23.
4. 3+ 6. 9. .
A B C D.-

SCHOLIU M.

el potius ut in fcholioad de-

finitionem 6. a contrario
S 3 _tunc
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tunc primaad fecundam majorem

rationem habet quam tertia ad

guartam cum primum antecen-
ens magis continet fuun confe-

?uens quam alterum antecendens
uum confequens, & contra,

9. Propartio vero intri=
bus ad. minimum termini

confifiss.

C um proportio fit rationum
fimilitudo : ratio autem fit
duarum magnitudinum ejufdem

 generis comparatio, duarum una

dicitur antecedens , alia confe-
quens : 1n proportione, ad mini-
mum duo requiruntur antece-

- dentia, & duo confequentia: quia

tamen medius terminus poteft
efle confequens primz & antece-
dens fecundz rationis , propterea
proportio poteft effe in tribus ter-
minis , nimirum qux continua eft
ut 16. 8. 4.qug vero non eft con-

: tinuas
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tinua, poftulat quator terminos

ut 16. 4. 12 3.

10. Cum autem tres quan-
titates proportionales fue-
rint: prima adtertiam dici-
tur duplicatam habere ratio-
e, eam quam habet ad fe-
cundam. At cum quatuor
quantitates continue propor-
tionales fuerint : prima ad

wartam dicitur triplicatam

babere rationem , eam quam

habet adfecundam : & [ém-
per deinceps uno amplus,
quandiu proportio extiterit.

D ifferunt ratio dupla & ratio

duplicata, itemquem ratio
tripla, & ratio triplicata, ut ifta
oftendunt exempla.
64. 16. 4. 1.
A, B. C. D,
- S 4 Pri~.
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Primum fint quatuor- quanti-
tates A.B. C.D. continue pro- |

portionales , nulla ex ipfis_erit x

ratio dupla vel tripla, & erit ni-
hilominus in ipfis una ratio dupli-
cata & una triplicata: quia ratio,
prime ad fecundam erit inter
primam & tertiam duplicata,

‘Erit porrd illa ratio primz ad fe-

cundam quadrupla. Quartz ad
tertiam quadrupla duplicata 5" id
eft quater quadrupla feu fexde-

‘cupla, Primz ad quartam qua-

drupla triplicata , id eft quater
quater quadrupla , id elt quater
fexdecupla , id cft, fexagequa-
drupla.

Secundum. Sint quantitates

. I. 2. 4. 8 o
quatuor E. F. G. H. continue

proportionales , erit prima fub-
dupla fecundz. Secunda tertiz,
Tertiaquarte : Erit tamen ratio
primz ad tertiam dupla rationis
quam habet prima ad {ecundam.
, ' Erie

-
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Erit item ratio pnmae ad quar-
tam, tripla rationis quam habet
pnma ad fecundam, nec tamen
eritprima dupla tertiz , fed ejus
fubquadrupla: nec primaeft tripla
quartz, fub cjus fubo&upla,

Uno verbo difcrimen apeno.

Inter duas quantitates non dici~
tur efle ratio dupla nif unapre= - -

cife bis alteram contineat: dici-
tur autem efle ratio duphcata,
quamcunque habéant inaquali-
tatem , modo bis ea repetatur
comparatio que eft inter primum
& fecundum terminum : & tripli-
cata, fitertio eadem inftituatur,

tes dicuntur effe anteceden-
te: uidem antecedentibus ,

onfequentes vero confequen-
tzéza.

II. Hamol;g;e quantita-

1.4 8. 32.

S! proportionales funt AB CD.
& ut pnma ad fecundam , ita
tertia
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tertia ad quartam @ homologe

dicenter prima & tertia inter fe,-

fecunda item & quarta inter fe,
quia eafdem vices gerunt prima
& tertia, & (imiliter fecunda &
quarta. ,

Sequuntuy modi argumentandi in
proportionibus  qui inferius fuss locss
‘demonflrabuntur. '

13. Alterna ratio, eff
[fumptio antecedentss ad an-
tecedentem s & confequentia
ad confequentem.

Q uia Geometrz quinque di-

verfas conclufiones colli-

gunt cx una quatnor quantitatum

proportione , propterea quinque
modos ilarum  conclufionum
nunc¢ definit Euclides, Primaeft

alterna, hoc eft pernutata ratio

feu permutando quantitates &
comparando ipfas antccedentes
inter
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inter fc , & ipfas confequentcs
inter fe, "

9. 3. 6. 2.
A. B. C. D.

puta ex co quod proportionales
funt ABCD. eftque ut A.-ad
B. ita C. ad D. inferam ergo
permutando ut A, ad C, ita B,
ad D.

13. Inverfa ratio , eft
SJumptio confequentis inftar
antecedentis ad anteceden-
tem velut confequentem.

S ecunda fpecies feu modus ar-

gumentandi dicitur inverfa

vatio, quando confequens inftar

antecedentis fumitur , inverten-
do fcilicet terminos proportio-
nis , & ad antecedens velut ad
" confequens  comparatur.  Nam

A "9 3 6 2
quiaeftut A, adB. iaC. 2d C.

Ergo

N T

P Y N L

I
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Ergo invertendo inferam ur

3 9 2 6
B.ad A.itaD,ad C. .

14. Compofitio ratio-
nisy eft [umptio anteceden-
tis-cum confequente , velut
unins ad ipfum confequen
tem. .

-

T ertia fpecies dicitur com-
pofitio rationis cum ante-
cedens fimul cum confequente
inftar unius fumitur , & ad confe-
quens comparatur. Sic, Quiaeft

9 3 6 2
ut A. ad B. ia C, ad C. ergo
12 3
componendo erit, ut AB. ad B.
8 2
- itaCD. ad D.
15. Divifio ratiqizi:’ e
Sumptio excelfus , quo con-

Sequentem fuperas” aptece~
' : dens,
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dens , ad ipfum confequen-
tem. - T

oc eft comparatio differen~
tize terminorum cum alteru-
tro ipforum.

9 3 6 2
Ut quia cft ut A. ad B. itaC.ad D.
erit dividendout 6. ad 3. itag.ad 2.
velut6.adg.ita4.ad6. . -

16. Converfio rationss, eft
Jumptio antecedentss ad ex-
ceffum 5 quo fuperat antece-
dens ipfum confequens.

oc eft, comparatio unius
termini cumn differentia ter
minorum, - '

9 3 6 2
ut quia et ut A. ad B. ita C, ad D-

“Erit convertendo rationem, -

utg9.ad 6.ita6.ad 4.
velut 3. ad 6. ita 3, ad 4.

~ Unde vides quod converfio el

divifionis inverfio.

T 17. Ex
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17. Ex zqualitateratio
eft\fiplures duabus fint quan-
titates , & bis alie multitu-

dine pares, que bine fuman-

tur in eadem ratiome: cum
Ut in primis magnitudinibus
prima ad ultimam, fic & in
Secundis  magnitidinibus ,
prima_ad uwltimam f[e ha-

" beat. Vel.

Sumptio extremorum, per fub-
ductionem mediorum, Ut fi
fint plures magitudines.

12 4
A B C
Et aliz totidem.
6 -2 .
D E F binz&
binz in eadem ratione hoc eft ut

12

A, ad
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12 6

A.ad B. quidpiam. ita D. adE,
quidpiam, & ut B. ad C. ita, E.ad
E. crit ex zquo ut in prioribus

12 : 4
A. ad ultimam C. ita in pofte-

6 2 .
rioribus D. ad F. Nullum nu-
merum oportet opponere ipfis B,
& E. quia hic non agitur deipfo,
fed in fequentibus, Continet au-
tem aqualitas rationis duos mo-
dos argumentandi €x proportione
plurium , quam quatuor quantita-
tum: hos duz fequentes c?eﬁnitio—
‘nes explicant,

18. Ordinata proportie
"eft s cum fuerit quemadmo-
dum antecedens ad confe-
quentem ita antecedens ad
_confequentem : fuerst etiam
ut confequens ad aliud quid-
piam, ita confequens ad a-

T 2 Dici~
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Dicitur ordinata proportio,
qua due partes. proportio-
niseundem fervant fuarum ratio-
num ordinem,

6 4

B C

3 2

EF
Exemplum, ¢ftoutrufque par-

tis primaratio eft dupla, fecunda
ratio eft fefquialtera, Concludi-

o »0u

12 4
tur quod ut eft A, ad C. ita eft
p .
D.adF. '

19. Perturbata autem
proportio eft s cum tribus po-
[itis magnitudinibus,&> aliis
que [fint his multitudine pa-
res: ut in primis quidem ma-
gnitudinibons [¢ habet ante-

cedens
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cedens ad confequentem : ita
i fecundis magnitudinibus
antecedens ad conféquentem:

UL autem in primis. magnitu-
dinibus confequens adalind
guidpiam : fic in fecundis
magnitudinibns  quidpiam
ad antecedentem.

o oc eft, cum ut in primis,
H prima fe habet ad fecun-
. dam, ita in fecundis fecunda ad
tertiamy & ut in primis fccunda ad
tertiam , itainfecundis, primafe
habet ad fecundam, dicitur hze
proportio perturbata , quia una
proportionis pars non fervat or~
dinem rationdm_ alterius ' partis,
Exemplumefto. »

1z 6 4
A B C
6 4 2
D E F
T 3 In
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In prima propofitionis parte, ra-
tiodupla pracedit fefquialteram,
Infecunda partefequitur,
" Concluditur tamen perinde at-
que in proportione ordinata,

Quod ut eft
12 4
A ad C
Sicelt 6 2 -
: D ad F
. Axioma ex Tacqueto.

Datis tribus quantitatibus dabilis
eft quarta ad quam tertia talem va-
tionem habet 5 qualem prima ad fe-
cundayhoc eft,quoties prima-continet
vel continetura fecunda o totiester~
tiacontinet vel continetur 4 quaria.

‘NOTA.

- Cum perplurim# hujuslibri propofi-
tiones tamquam axiomata haberi pof-
funt, fubinde fimpliciter nulla adhi%(l?ti
demonttratione declarabo.

Acutiffimi Tacqueti Methodus lau-
danda, fed ne in totum videar diicedere
i Fournier ordinem propofitionum pro-
fequar. . PRO-

SN e Ll

L.

e
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PROPOSITIO I

3. I.3. 1. Si fint quotcunque gy, o,
A. E. C. F.magnitudines quotcun-
6. 2. - que magnitudinum e-
G.H. qualium namero , fin-
gule fingularum aquemultiplices;
quam multiplex eft unius una ma-
guitudo  tam multiplices erumt &
- omnes omnium. ’

~

d eft quia * zquemultiplices, 4,,

funt A.ad E.& C.ad F, SiA, 2.
&C. jungantur in G. fimiliterque
E.&F. in H, quam multiplex erit

- A.ipfius E. & C. ipfius F, tam

multiplex erit G. ipfius H.

Prob. Quia tam G. quamH.
zquali numero partium continen-
tiumac contentarum augentur.

T4 PRO-

(3

- e o
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. PROPOSITIO IL
6 342 SiprimaA.,fecunde

A.B.C.D. B.equé fuerit multi~

9 6 15 10 plex,atque tertia C.
E.F.G.H. quarte D. fuerit au-
tem & quinta E. fecunda B, aque
multiplex, atque fexta ¥, quarte D.
erit & compofita prima cum quinta
E.nempeG. fecunda B, equemul-
tiplex, arquetertia C, cum fexta F.
nempe H. guarte D.

rob. ex hypothefi fecunda B.
& quarta D, pari numero con-
tinentur in fuis multiplicibusA. &

C.nempe bis, Similiterque eadem
fecunda B.& quarta D.pari nume-
ro continentur in fuis aliis multi-
plicibus E. & F. nempeter. Ergo
per precedentem , continebuntur
etiam pari numero in multiplici-

- bus colle@is, hoc eft fi compo-

nantur A.& E. ut fat G.fimiliter-
que F.& G.ut fiat H. quemadmno-
dum G. 15. continet B. 3. quin-

" quies, Ita H, 10, continebit D.2.

quinquies. = -, . PR O-
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RROPOSITIO IIL

4263  SifitprimaA, fecun- g s,
ABCD de B. aquemultiplex,

8 12 arque tertia C, quarte

E F D. fumantur autem ¢-
quemultiplices E. & F. prime A,

& tertia C 2 evit ex aquo [umpta-
rum, staque utriufque equemul-
“tiplex s altera quidem E. fecunda,
B.altera autem F. quarte D,

rob. Ponuntur B, & D. 2~
qualiter contineri in ﬁngulls
A. & C. ergo iequaliter 2 conti- 4y, g,
. nentur etianrin ii{dem pari nume-
10 multiplicatis inE,&F.

PRO-
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PROPOSITIO 1V,

4263 SiprimaA.adfecan- -

ABCD damB. eandem habse-
8 6129 ritrationem actertia ad

EF GH quartam: etiam aqui-

multiplices prime E. & tertie G.
ad equemyltiplices fecunde F. &
quarte H, juxta quamvis multipli-
cationem eandem habebunt ratio-

‘nem s fi prout inter fe rvefpondent

fumpte fuering,

P ofita & explicata fupetius 3
nobis definitione 6. hanc
Roproﬁtionem fic breviter per-
ringo. : i
Ratio patet prafertim ex {cho-
lio 6. dcf. utique idem ef} quatuor

quantitates in eadem effe ratione .

& earum zquimultiplici'a veluna
deficere vel una excedere vel una
¢qualia effe, quemadmodum idem

elt & vel conferre fingulas B. &

D.ad
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D.ad fingulas A. & C. atque B,
& D. zqualiter multiplicatas ad
A.& C. pariinter fe numero mul-
tiplicatas.

Corollarium.

Hinc etiam patet veritas ra- .
tionis converfz, Nam- fi A.
eft ita majus ipfo B. ficut C.
ipfo D. eft evidens B. itaminus
fgre iplo A. ficut D. ipfo C,
minus eft. Nec minus foret

~ evidens fi A, & C. fumpta el
fent 2qualia , eut minora ipfis
" B. & D. :

- PRO-
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PROPOSITIO V.

the. E 4 F2'  Si magnitado A.
C 8 D 4 magnitudinis B. ita
A 12 B 6 muliiplex fuerit : ut
ablata C, ablate D. etiam reliqua
E. religua F. ita multiplex eris 5 ut
tota A. totins B.

I)atet; Sit enim A.. duplum
ipfius B. & pars ablata C, du-
" plafimiliter partis ablatz D. er-
go firefidua E. non eft duplex re~
fiduz F. omnes partes totius B,
non continentur in omnibus par-
tibus toties A. ficut totuminto-
to. Eft ergo refidua refi duz ita
) mulnplex, ut tota totius

‘P R O-
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PROPOSITIO VI,

G:H3G8Hiz Siduenc .

A12B1§A12B 18 dines As
C:2D 3\C:D 3 ¢B.duas-
rum magnitudinum €. & D. finr
aquemultiplices: & detradte qua~
dam EF. fint earundem CD. aque- -
mwltiplices. Relique G H. iifdem
CD. aut equales funt aut aque-
multiplices, T

Prob. C. & D.intotis A, & B,
& in eorum aliquibus parti-
bus affumptis E. & F. equaliter -

EioF 13}1 4 F 6 magnitu-

continentur cx hypothefi : 3 ergo, . 5

amualiter etiam continebuntur in

- reliquis' G, & H. Ergo reliqua

ejufdem , aut zquales funt aut -
quemultiplices.

V  FRO-.
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PROPOSITIO VI,

thoy, A A )Equales A.&rA.

12 .B 12 adeandem C. ean-

4  dem habent ratio-
nem : & eadem. C. ad aquales
A.&A. -

Puriﬂimum eft axioma & pef-. \
clare patet ex fcholio def. 3.
collato cum axiom. 1. lib. 1.

- Scil. %'ratio eft zqualis eft ra-

l;'on"A
foni =
B.

PRO-
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PROPOSITIO VIII

16 8 5 Inzqualmm m.zgmmdt-,-,, s
A BC nem A.B. major A.ad

6 4 8 eandem C. majoremra-
tionem habet , quam wminor B: Es
eadem C. ad minorem B. majorem
habet vationem , quam ad majo-
rem A.

rob. 12 pars. Si A. effet ¢qua-

lisB. vel 1 A.& B, aequalxte: )
continerent C. eandem rationem
haberent @ ad C. & C. eandem a6.
ad A. & B. per pracedentem: fed 7 5
major ponitur A. hoc eft tglurxcs
continere G, ergo per definitio-
nem-8. A. majorem habet ratio-
nem ad C. Prob. 2. Et quiaC,
pluries continetur ab A, quam 3
B. minorem habebit ad A. ratio-
nem quam ad B. per 8. def.

V2 PRQ-
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PROPOSITIO 1IX.

A B C QueA.&Buadeandem
15 15 4 C. eandem habent r.-
thonem 5 aquales (unt inter [e, &

- adquas AB. eadem C. eandem ha-
bet rationem , he quoque A B, a-

quales funt inter fe.

Si cnim dicas A. efle majus
J quam B. 2 ergomajor erit ra-
tio majoris A, ad eandem C.
quidm minoris B. ad eandem C.
Item major tatio ipfius C. ad B.
quam ad A. quod eft contrahy-

. pothefim,

PRO-
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PROPOSITIO X,

16 8 4 Earum magmtudmumn e,

A BC AB. qus adeandem C.

habent rationem : qua A. vationem
ma]oremlmbet, hec major eﬂ ad
quam autem B, eadem C, ma;omn

© . vationem babct, hac B, minor eft.

ienim B, effet zqualis aut

majorquam A. 2 haberent A.1 7. 5.
& B.eandem rationem ad C, vel
B. b haberet majorem , quodeﬁb I 5.
contra hypothefim, = Item fi C.
habet majorem rationem ad A.
quam ad B. minoreft A. quam .
B. vel utrumque, quod dixi, fe~
quatur abfurdum. Hzc conver-

V3  PRO-
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PROPOSITIO XI.,

B-6-F 4D 8 [unteademra-
tiones é‘mm [ funt cadem,

=

H &c propofitio nulla videtur
ex przmaﬂis md:gere ex-
plicatione : nimirum’ fi A B, ra-
tio fit zqualis rationi EF. ei-

quoque ‘A B. ratio ‘zqualis ra-
tioni CD perl axxoma llb I.
EE

»
[

PR O~

oA 9FE 6 C1z  Que cidem-

N : demque EE. zquahs CD. erit .
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PROPOSITIO XII.

4 263 Szf nE qUOLCUNGUE A~ 1t 1oy
A B CD grnitudines proportiona-

105 les ABCD quemad-

E F  modum [e habuerit una
antecedentium A. ad unam confe-
quentism B. ita omnes 4ntmdmtcs‘
E. adomnes tonjéqueme: F. .

uod prop. 1. de propomone
multiplici demonttratur, hic
de omni proportione etiam irra-

. tionali oftenditur per eandem pri-

mam & defin.. 6. fi fumanturan-

_tecedentium & confequentium

zquemultlphces. Ratio autem

' gencrahs eft, qula A. & B. -

quah numero partium tam conti-
nentium_quam contentarum au-

- genturin E, & F. adeoque quo-

ties A. vel C. continet B. vel D,
toties contmebxt E xpfum F.

V4  PRe-
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PROPOSITIO XIII.

s 13 ABCDEF  SiprimaA.adfe-

6 43 24 3 cundam B. eandem -
habsuerit rasionem 5 quam term C.
ad quartam D. tertia vers ad
quartam majomn babaem ratio-
nem , quam quinta E. ad fextam
F. prima quoque A, ad fecundam
B. majorem rationem habebit guam
quinta E. adfextam F, ‘

es per fe ex 3. def. clara; uti-.

que ratiob— hoc pﬂ: §. ex

hypot. major eft ratione 15
QED. o

_ PRO-
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*

PROPOSITIO VIX,

2 3 812 Siprima A. Ad fe- 1y,
9 9 9 9 cundamB. eandemba- °
12 8 6 4 bucrit vationem, quam.

A B CD tertia C, ad quartam

+ D.prima verdo A. quam tertia C,
major fuetit 5 erit & fecunda B,
major quam quarta D. Quod fi
‘prima A. fuerit equalis tertie C.

erit & fecunda B. dqualis quarta D.
Si‘verd minory & minor erit.

‘it A. major quam C. ergo® & &
S a ratio A. ad B. hoc eft C,
ad D. major erit ratione.C, ad B,
. adeoque per 10. hujus B. major
criteD. 1dem concludam fi A.
zqualis fuerit vel minor quam C,

Q.E.D.

PR O-
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PROPOSITIO Xv.

% 15.C 25 D 35 Pam:Ac’rB cum
5 B 7 pariser multiplici-
bus C & D. in cadem [unt ratione,

fi prout [ibi mutuo refpondem, ita

* fumantur,

-

SItA parsipfi usC & B. ipfius '
D. continet C, toties A. quo-
ties D. continet ipfam B, Quia -
ergo ut una antecedentium, A,
ad unam confequentium B. ita #
'3 12 5. omnes antecedentes C, ad omnes
' confequentes D. Ergo ut C, ad
D.ita A ad B

"PRO-
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PROPOSITIO XVI.

A.-8 B 10 E 4
C. 4 D 5 F 5

Si quatuor magnitudines ABCD. 1. 16

proportionales fuerint & vicifim
propomonales erunt.

HOceﬁ fﬁtA ad C. fiat -

B.ad D. erit permutando vt
"A.adB.itaC. ad D.
Prob. Supponamus enim A.

B. ipfum D. fi dividamus A.
& B. bifariam , erit E., 2qualis C.
& F. zqualis D."fed ut®. ad F.
fic dupla A.adB. per 12. Ergo
ut dupla A, ad duplam B. fic C.

% ualis ipfi E. ad D. zqualem
ipiF. Q,E.D.

PRO-

eF
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PROPOSITIO XVIL '

C 12 E 6 Sicompo-
A6 B8 fite magni-

D 4 F 2 wdines, .
proportionales fuerint , be_ quoque
divife proportionales erunt,’ .

oc eft A, 'compoﬁtu'm ex
H C.& D.itaB.ex E.& F.fit-

queut A, 16, ad fui partem D. 4.
itaB. 8. adF. 2, ent & ut C.12.
adD.4.itaE. 6.adF. 2.

1d probant Theon & alii per ¢-
que multiplices, Dibualdus quod

 alids fegueretur partem efle 2-

. a4

D-f.

qualem toti. Breviter A. & B.
ponuntur proportionales * ergo
fimili ratione continent par-
tes D. & F. puta quater : ergofi
exdem € fuis fingulis totis aufe-

“rantur, fimiliter in refiduis C. F.
.continebuntur : erit ergo ut C.

adD. itaE. ad F,

PRO-




Db 4

Liser QuinTus, 24:
"PROPOSITIO XVIII,

Ci1z: E 6 Sidivifeq, s
A 16 B 8 magnitudi-

D 4 F 2ne fine
proporlionales , be quoque compofite
proportionales erunt. ‘

itut D. ad C. ita F. ad E.

Erit& A. ad D.ut B, ad F.
Prob. Ex hypothefi partes C.

.- E. fimili ratione continent partes

D. F. ergo fi he illis addantur,
tota A. B. adhuc fimili ratione

continebunt fuas partes D, F,

NOTA.

Hzc propofitio & precedens
cujus eft converfum, eodem jure
inter axiomata quo 2.3.8¢ axioma
lib. 1. recenfert poffet.

X - PRO-
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PROPOSITIO‘XIX.

D 4 Fa S'iqucm-

i 19, N ]
A6 B 8 admaduns.

Crs EGumm A

ad totsm B, ita ablatum D, febs~ .
buerit ad ablatum F. & rveliguum
C. ad reliquum E. uttotum A. ad
B. fe habebit.

Trob. A. B. D. F. ponuntur
a16.s. X proportionales 3 er 2 ergg
b 17. 5. Ut B'ad F- k& A-. ad D& EI%Qb

 erkw F.ad E,itaD. ad €, Ergo
ut F,ad D, #a E. ad C, hoceft
- uttota A, ad totam B. cum pofita
fit A,adB.utD.ad B -
Brevius quia aliter omnes par-
wes effent majores orpnibus pasti-
bus, quan totum tota . Mem
fere cum quinta,

i P RO~
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PROPOSITIO XX,
12 9 6 Sifinttresmagnitudines
A BC'ABC. ¢ alis DEF.™ *
8 & 4 ipfis aquales numero, qua
. D E F binacyin eadem rationie
~ Jumantur (hoceftut A, ad B. ita
D.2d E. & ut B. adC. ita E.
adF.) Ex aquo autem prima A.
guam tertia C. major fuerit, érit &
quarta D. quim [exta F. major,
Lo fi prima tertie aqualis fuerit
_eris & quarta aqualis fexte , finilla
minor y hac quoque minoy erit,
Prob. Sit major A. quam B, *
. X ergo major erit ratio ipfius A. o8, 5.
ad B, quam C. ad B. fed ratio A.
ad B. @qualls eft rationi D, ad E,
ergoetiam D. ad E. ratio majer
i‘ eft quamB. ad C.hoc et E.ad T,
L i;;are D. major etit F. per10. 4.
aud fecus concludam fi A, llpﬁ
C. gqualis ponatur aut minor. Itne
. terpretes idem probant de quot-
cnque magnitudinibuis s hon de
tribus tantum. !
X2 PRO-
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PROPOSITIO ‘XXI.

18 12 4  Sifint tres magnitudi-
A B C ABC. &ipfis aquales
27 9 6 nsmeroDEF. que bine
D K F &in-eadem ratione fu=
mantur 5 fueritque perturbata ea-
r#m proportio (hoc eftut A. ad B.
ficE,ad F.& ut B. ad C. fic D.
ad E) Ex equo autem prima A.
quam tertia C. major fuerit : evit
& quarta D, quam fexta B major.

Quod fi prima tertia fuerit aqualis ,

erit & quarta aqualis fexte, finilla
miner 5 hac quoque minor erit.

“J)rob. Sit A. major quam C.
P ergo per 8. A. ad B. majorem
rationem habebit quam C. ad B.
fedratio A. ad B. zqualis eft ra-
tioni E.ad F, ergo etiam ratio E,
ad F. major erit ratione B. ad C.
hoc eft D. ad E. adeoque per

10. 5. F. minor erit quam D.-

Idem oftendetur fi A, minor vel
®qualis fuerit D. X
L - PRO-
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PROPOSITIO XX11,

129 6 86 4 Si fuerinty, ,,
A B C DE P quatcunque =
24 18121612 8 magnitadines

G H I LMN ABC. ¢«

lia ipfis aqyalesnsmero DEF. que
bing in cadem ratione fumantur
(hoceftut A.ad B, itaD, 2d E,
&t B.2d C,it2E. adF.) ¢rex
«qualitate in eadens ratione erunt,
Hoc eft esit A, ad C. ficut D,

ad F.

rob. Sushantur iplym A BC.-
P squemultiplicia GHL. & ipfar

DEF. zquemultiplica, LMN. cum
fimplicia fin¢ in eadent fatioric 4. ad
B.ut D.ad E. & B..4d C. utE. adF.
a crumrt eorum mulﬁl'ﬁlicia G.ad H. 444 ¢
& Hoadl ul ad M. & M. ad. N. .
Ergo fi quotvis maglnitudines GHI.
& aliz totidem L M N. binz fumantur
in eadem ratione quarum b primzb z0. 5.
ultimam in utroque ordine fimul ex-
cedunt , ®quantur, vel deficiunt, ca-
runt fimplices erunt in eadem ratione,
hoceft A.ad C.cutD.ad F. °th

X3 PRO-.
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Th 23. 18 13 4 Sifuerint tres magni-

A B C tudines ABC. aliaque

27 9 6 ipfis aquales numero

- D E F DEF. quebine in ea-
tione (umantur, faerit autem per- |
bata eademratio (hoc eft fit A, |

- ad B.utE,ad F. &ut B. ad C.
itaD. ad E. )’ etiam ex equalitate {

n eadem ratione erunt (hoceft ug

A,adC.ita D adF.) : {

azr. 5. TYrob. 2 Si A, excedit C. 2qua-
P turvel deficit ; D, excedet F.

b s5. 5. 2quabitur, vel deficiet. b Idem- -
que fiet in zquemultiplicibus.

oy Ergoex ¢ zqualitate in 4 eadem

d6. ratione eft A, ad C. ita D,

B .adF. - :

PROPOSITIO XXIIL ‘
J

]

PRO-
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PROPOSITIO XXIV. .

4 2 6 SiprimaA.ad fecun- g4, 5,
A B C damB.eandem habse- ~
'3 1O I§ rit rationem , quam .
D E F tertia C. ad quartam
14 21 D, habueris autem &
G H quintaE. ad fecundam
B. eandem rationem quam fexta F.
ad quartam D. Etiam G. compofita
prima cumquinta : -ad fecundam B.
eandens habebit rationem, quam tH,
tertia cum fexta s ad quartam D,

Y)rob. Ex hypothefli B. eft talis
Ppars fingularum A.& E.qualis

et D, fingularum C. & F. Ergo

. erit quoque B. talis pars com- a18: 5.
pofitarum A.& E. in G. qualis -~
eft iplaram C.& F. compofita-

rum in H, ‘

L

X 4 PRe-
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- PROPOSITIO XXV,

1z 4 9 3.
A B C D.
E 3 F 1

25 SFquatuey magnitudines ABCD.
proportionales fuevit : maxima A,
& minima D reliquis duabus B C.
mafores eram.

' szﬁabh. 11, demasC. 9. |

remancbit E. 3. item fi a
B. 4. aoleras D, 3. rémanchit
F. 1. nunc quoniam eft A.ad B.
fea C. ad D. eritquoque dividen-
do A.adB. itaE. 3.F. 1. fed A.

major eft C. ergo & E. major
erit F. ergo A. compofitacxC, -

& E, plas D. major erit quam B,
‘compofita ex C, & F, plus C,
QE.D. . -

PRO-
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PROPOSITIO XXVI,~

845 3 SiprimaA. ad fe-y 26

A B CD cundam B, babuerit

majorem rationem quam tertia C.
ad quartam D. babebit converten- -

do, fecunda B. adprimam A. mi-
norem 5 quam quaria D, ad ter-
- tiam C, o,

zc & reliqua: ofto propofis
: Htiones » cum non {int Eu-
clidis, easnon aliter demonftra-
- bimus qudm indicando propofi-

tiones Euclidis in quibus virtute -

continentur,

Hanc vero propofitionem 4.
& 10. hujus elementi contineri,
patet manifefte.

PRO-
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PROPOSITIO XXVIL.

1. 29.8 4 5 3 SiprimaA. ad feous-
A B CD dam B. babwerit majo-
rem rationem s quam tertia C. ad
guartam D, babebit quogne vicifim
prima A. ad tertiam C. majorem
rationem , quam [ecands B. a4
-gquartam D. -

Continetur prop. 16.

PROPOSITIO XXVIII,

15.28.8 4 5 3 Siprima A.adfecun-
A B CD dam B. habuerit ma-
E12 F 8 joregprationem , quam
sertia C. ad quartam D, habebis
quoque compofita prigna cim fesunda
E. ad fecundam B. majorem ratio~
nem , quam compofita tertia cum
quarta F. ad quartam D.

Continetur prop. 18.

PRO-
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PROPOSITIO XXIX.

8 4' 5 3 &icompofiraE, pmmn 9.
A B CD cxm fecusday ad fecnn- ’
ExaF 8 dam B majorem ba-
bueris rationem quam campofita F.
tertia cum quarta ad quartam D.
habebit quoque dividendo, prima A..
od (ecundam B, majoremrationcms
quam tertia C. ad quartam D.

Continetur propofitionc 17. .
PROPOSETIO XXX

845 3 SicompofiraE.primary, 4
A B CD cumfecunda, ad fecun-

E 12 F 8 damB. Mbuerit majo-
rem vationem s quam compofita F.
tertia cum quarta s ad quartam D,
" babebit per converfionem rationis ,
prima cum [ecunda E. ad primam
-~ A. minorem rationem s quamtertia
cum quarta ¥, ad tertiam C.

~"Continetur ptop, 19.
PRO-
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PROPOSTTIO XXXI
16 8 4. 9 5 3.
A B C. DEF
Si fint tres magnitudines A B C,

- & alia ipfis equales numero DEF.,

fitque major ratio prime priorum
A. ad fecundam B, quam prime po-
feriorum D. ad fecundam E. Item
fecunde priorum B. ad tertiam C.

major quam fecunde pofteriorum E.

adtertiam- F, erit quoque ex equa-
litate major vatio prime - priorum
A. adtertiam C. quam prima po-
Jterioram D. ad tertiam F.

Continetut prop. 20. & 22.

PRO-

e e ..
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OPOSITIO XXXII,
Si fint tres magnitudi— Th. 32

equales numero DEF,
E F firqut major ratio prime
priorum A, ad fecandam B. quams
fecunda pofteviorum "E. ad tertiam
F. Item fecundx priorum B. ad ter-
tiam C. quam prima pofleriorum
D. ad fecundam E. Erit quoque
ex equalitate mgjor yatio prime
privrum A, adtertiam C. quam pri=
me pofteriorum D, ad tertiam F.

Continetur prop, 21. & 23.

PR

16 8 5
- A B C nes ABC. &alie ipfis .
9 64

D

PROPOSITIO.XXXIII,

12 6 Sifucritmajor vatio toman ;3'
A B A.adtotum B. quam ablats
4 3 C. adablatum D. erit &
C D reliqui E. ad reliquum F. .
8 3 major vatio, quam totius A.

“E F adtotum B.

Continetur propofitione 18.
Y PRO-
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254 ErL.EucL.L1s.QuinTus.
PROPOSITIO XXXIV.
12 8 4. 6.5 3 Sifint quot-
A B C. D E F cunquemagni-
tudines ABC. & alis ipfis equales
numero D EF. fitque major ratio
prime priorum A. ad primam pofte-

. tierum D. quam [ecunds B. ad fe-

cundam E. & B, ad eundem E.
major, quam tertie C, ad tertiam
F. & fic deinceps : habebunt omnes
priores fimul ABC., 4d omnes pofte-
riores fimul DEF, majorem ratio-
nem quam omnes priores B C. re-
liflaprima A. ad omnes pofteriores;
EF. relicta quoque prima D, mino~

. wem autem, quam prima priorum A.

ad primam pofleviorusis D. majorem
denigue etiam quam ultima priorum
C. ad ultimam pofteriorum F., .

E Hu)us nullus ufus & facilis

demonﬁrauocx pra:ceden—

tibus.
N o T A.

- Quidam inter celebriores numerant.

3 16.17.18. -
E U-

‘\)

bt e L
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EVCLIDIS
ELEMENTUM VI
‘ DEFINIfIIONE!S. '

1. Similes figure rectili-
 mee funt s que & angulos
| fingulos fingulis equales ba-
- bemt , atque etiam latera,
que circum angulos equales
ﬁmt, proportignalia.

i Duas conditiones requirit

1. ut anguli fint zquales
i~ finguli ingulis, ut hic A.& D. B,
& E. C. & F. 2.ut latera circa
®quales angulos fint proportio-

' Y 2 nalia,

9

— w— I
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nalia , hoc eft ita fe habeat B A.
ad AC.ut ED.ad DF. quod fi
harum altera defit, non dicentur
fimiles, Sic quadratum & altera
parte longius nen funt fimiles
hgurx,

2. Reciproce autem fi-
gure funt 5 cum inutraque
JSigura, antecedentes & con-

Jequentes rationum termini

Suerint.

»

' oc patet maxime in paralle-
: l llogrammis & triangulis :

nan fiqua ratione AB.eft a BC}.
‘ in

[N

> oo -

QPR
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in eadem it BE, ad BC. erunt re-
ciprocz figure, nam in utroque.
eft antecedens & confequensdi- -
verfarum rationum,

A ) B

" 3. Secundum extremam
& mediam rationem ; refla
AB. feitaeffe dicitur ycum
- ut tota AB.ad majus fegmen-
tum A C. ita majus AC.
ad minus C B. fé habue-
rit. - ‘
b miram fui utilitatcm, hac
proportio , divina commu-
niter appellatur ; aflt mirum quod
11. prop. lib, 2. hic inter defini-
tiones annumeratur , nifi velis
veritatem jam demonftratam hic |
refumi, '

Y3 4d
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:

N |

j

L Bv-;’

4. Altitudo cufufque fi- .}
gure s eft linee perpendicu-
laris AD. awverticeadba- .
[im deduita. o e

‘¢ um ut ait Ptol, Iib, de A-
Cnal. menfura cujufque rei
debeatr efle ftata,, merito Fu-
clides & perpendiculari altitu-
dinem petit cujufvis figure :
{ola enim perpendicularis eft
ftatz & certz longitudinis :
hanc .vero altitudinem Iib, 1.
~vocayit cffe in iifdem parallelis,

e S Mt ' i

5. Ra-

el D
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5. Ratio ex rationibus

i componi dicitur 5 cumratio-

' mum quamtitates , imter [¢
i‘ multiplicate . aliquam effe-

- rimtrationen. a

i,‘ ' Quod Euclides vocat quanti-

tates rationum, folent Geo-
metrz vocare Denominatorem,
Numerus enim eft 3 quo petitur
nomen proportionis ; fic 4. eft
denominator rationis quadruple :

-3.triple. Ratioigitur eft ratio-

nibus componi dicitur , quando
harum denominatares feu quanti- -

‘tates rationum inter fe multiplica-

- tzaliquam aliam rationem fece-

" rint, Sicex ratione dupla &tri-
pla componitur fextupla, que eft
ratio ex rationibus : nam “fex
componitur ex denominatore du-

~ ple 3. Inter fe enim multiplicati
faciunt 6, denominatorem ratice

- nis fextuplecompofitz.

Y4  PRO-

T
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PROPOSITIO I,

Th 1.

Trianguls ABC. DEF. &
parallogramma CG, DF. quorum
aDif 4. 3 eadem fuerit altitudo GH. B F.
ita f¢ habent inter fe, ut bafes

BC. EF. -
d eft, eam inter {e habent ratio-
A nem quam bafes. Prob. Trian-
aDif4. gula ejufdem altitudinis 2 poffunt
" b 36. inter parallelas conflitui: b tunc

autem quz zqualem habebunt ba- - -

ﬁm_, erunt zqualia, qua majorem
. majora, quz minorem.minora,
c15.5. Idemque ¢ eft de zquemultiplici-
bus. Ergo abfolutc triangula fe
habent ut bafes, fimiliterque pa-
rallelogramma ; cumn fint dupla

d34. 1. 4 triangulorum, )
P'R O-

=
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PROPOSITIO II. _
a4 - Siadtrian~ gy, 5.
-guli ABC.la-~
_ , tus unum CB.
& s parallels du-

catny ED, hee
’ _ proportionali-
v ——g ter  fecabit

c

" v ipfins  trian-
ouli latera AC, AB, Etfitrianguli
latera, proportionaliter felta fint,
reita D E. per punita [ectionis
duta y erit parallela ad reliquum
ipfius srianguli lasus C B.

rob. Duétis duabus reétis EB.DC.
'Pa erunt triangula EDC. EDB. fuper 4 5 o

candem bafim ED. & intereafdem °
parallelas E D. CB. ®qualia.b Ergo utbr.6.
AED.ad ECD.ita AE.ad EC. ¢ ({funt ¢ Def.4,
enim ineadem altitudine) & ut ADE.
adDBE.ita AD.ad DB.dergout AE.add 4. §»
EC.ita AD.ad DB. 2.Ponanturjam la- )
tera AC. AB. proportionaliter fe€tain E.

& D. cum AED.ad DEC. eandem habe~

atrationem, quamad EDB. (nam eftut

AE.ad EC. fic AD.ad DB. cum triangu- .

kafintejufdem altitudinis) ceruntDEC. ¢ g, o

EDB. zqualia, & quia funtineadem = *

bafi feruntinter parallelas. Q.E.D.  f39.1.
PRO.
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" PROPOSITIO IIL

.3 E Si trianguli
\.. = ABC a;?gu-

Ins A. bifa-
riam [eflws fit:

Na
fecans  dutem
. angulym redta
~cAD. fuad

B D CmBC.ba
fis fegmenta BD. D C. eandem
babebunt rationem 5 quam reliqua
triangulilatera BA, AC. & fi
bafis fegmenta BD. D C. ecan-
dem babeant rationem, quam re-
liqua trianguli latera BA. AC,
~redta AD. que 2 vertice A. ad
fectionem D. producitur 5 bifa~ -

riam. fecat trianguli :yf us 4ngu—
dum A, -

ajrnr. Prob ‘Ad pun&um B. ‘:1%
tur BE. 1pﬁ D A. parallela
b17¢ cui C A. producta b occurrat in
3. .. E. tunc erit EB A, © zqualis
o alter-
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"~ . alterno BAD, & E. externo

D AC. ergocumanguliBAD.
C AD. zquales ponantur, erunt
anguli EB A, & E. zquales, &
retz B'A. AF. 4 zquales,d6 1
Ergo cum in triangulo EB C.
rectz D A, B E. parallelz fint,
“ut EA. hoc eft BA. ad AC,
¢ita BD. ad D C. Sit rurfuse 3. 6.
ut BA.,ad AC, fic BD. ad
"DC. ut autem BD.ad DC.
ita feft EA. ad AC. ¢ Ergofl’f'
~ut BA. ad AC. ita EA, ad®'™" "
AC. hzqualesergo BA. E-A/h g4
& ianguli ABE. & E. Cumig.x.
ergo A B E. alterno BAD,
zqualis fit & E. externo. D AC,
erunt anguli BAD. DAC.
zquales. ' : '

PRO-
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PROPOSITIO 1V,

Zquiangulo-

T 4 F rum  triangu-

* lornm A CB.

. DBE. propor-

Al ; tionalia  funt

i D latera (hoc ek

N ut AC.ad CB.
|

L

B

iaDB.ad BE) ~
que circa 14
quales angulos
E C. ¢ B. ¢ bo-
moleca funt latera BA, ED. qun aquali-
bses argulis C. ¢ B. [u)mtdtmtur.

gy rob. Sic in dire€tum ftatue rectas

P CB. BE. utangulusextern. DBE.

interno C. fitzequalis: tunc DB. &

AC.acrunt parallelle: fimiliterque ED.

BA.cumanguli E.& ABC. fint zquales.

Et quia anguli ACB. ABC. hocbeil

DE B. minores funt cduobus reélis, fi

a38.1. producantur ED CA. convenicnt d puta

in F. e Erjzque DA. parallclogrammum.

b 29. 1. Cumigiturin triangulo FCE. re€t=DB.

- €17. . FB. fint parallele, f eritut ED. ad DF.

d Ax. hocclt BA. ira EB.ad BC. Cumque BA.
¥1.  EF. fintitem parallele, erit CB.ad BE.

€341 ytCA.ad AF. hoceft BD. & ut AB.ad

£2.6. BE.itaED.hoccft AB.ad DE.

~ SCHOLIUM.

Oua hinc vslgo collignntur nota erunt
demonfirata prop. 8. cumn annexo feholio.

PRO-

<
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PROPOSITIOV,
A

B c G

Siduotriangula A B C. DEF.
latera AB. B C. proportionalia
ipfis DE. EF. habuerint , erunt «-
quiangula 5 -cofdemque angules,
DA. EB. FC. habebunt equales,
quibws homologa latera fubtendun~
. I

rob. Superre&a EF. adpun&um
PE. a ponaturangulus FEG. angulo
B.2qualis& ad F. aliusipfi C. con-

* fequenter reliquus G. reliquo A. be-
“qualis, ficque fiant triangula ABC. EFG.

gquiangula; ergo GE. eritad EF. ut
AB. ad BC. hoceft ex hypot: DE.ad EF.
equare GE.zqualis crir DE. Similiratio-
ne G F. zqualiscit BF. cumque latus
EF. ugique tnangufo commune eft
erunt“tgaggla ABC. & DEF. per. 8.1,
=quiangula &¢. Q. E.D.

Z  PRO~

Y%

1. 3.

azr.

b;l- } O3

€9 §e

A
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PROPOSITIO VI

A ‘o
3 . ¢ e

Si duo triangwls ABC.
DEF. unum habeant equa-

lem angulum A. & D. &

latera circa eum froportia—
nalia (ut BA.ad AC.ita
ED. ad DF.) erunt --
quiangulas angulofque ha-
bebunt #quales E.B. C.F.

wuibus homologa latera BA.

D. AC. DF. fubten-
duntur.

Prob. Ad re@am EF. an-

guos FEG, EFG. fac .
. _ xqua-

. ————— ey .
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zquales ipfis B. C. erit & G.
aqualis A, quia ergo zquian-
gula funt ABC. GEF. 2erunts4+6.

- ut AB.ad AC. ita GE. ad

GF. proportionalia : fed funt
etiam proportionalia AB. AC.
& DE. DF. b funt ergo late- 4.0,

. ra DE,DF. ipfis GE. GF.

- = F Tem W =4

aqualia. Cumgque bafis EF. fit
communis , triangula DEF.
EFG. ¢ aquangula funt : 44,7
ergo etiam -zquiangula ABC,
DEF. QE.D.

Z:2 PRO-

dc8. b M
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PROPOS»ITIO VI1I,
A

/

b

o
B c E 4

Si duo triangulsa ABC. DEF.
unum angulum A. uni angulo D, e=
qualem, circam autem alteros ams
gulos B.E." latera proportionalia
babeant (ut AB.ad BC.itaED.
ad EF.) rcltquorum veroB.E. fi-
msl utrumque, aut minorem aus non
minovem veclo : aquiangsla ering
triangula , & aquales babebunt an-
gules ABC, DEF. circiiquos funt
proportionalia latera,

Prob Sit enim C, & F.minor
recto, tunc fianguli ABC. &
E. non funt zquales, fit AB C.
major quam E. fiatque ipfi E
aqualis ABG, cumigitur :mgulus

a;; 1. 4. angule D, ponatur zqualis

erit

¥

RPN

e . e e B tn ame b

.
nd . o ommha
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erit& reliquus AGB, reliquoF.
@qualis, ideoque triangula ABG.

D EF. zquiangula erunt, ® Ergob 4.6,
ut A B. ad BG., itaerit DE.ad
EF.{ed ut DE, ad FE, ita ponitur

AB. ad B C, adeoque ¢ zqualesc 9. 5.
BG. CB. & 4 anguli BCG. 44,4,
BGC. zquales. Cum igituran-

gulus C. fit re¢to minor erit &
BGC. minor reGo, & ei deinceps:

AGB. ¢ major reGo. Eft autemer;. .

oftenfus angulus A G B. angulo
F. zqualis ; Majorigitur eft reGo
angulus F. quiminor ponebatur.

Jam fit angulus B.& E. re&o
non minor probabitur ut priusre--
&as BG. & BC, efle zquales, &
£ confequenter angulos BG C.¢y,,,
B CG, efle zquales, & nonmi-
nores duobus rectis, g quod abfur-g 17. 1.
dum. Non ergo inzquales funt
anguli ACB. & F. fed zquales, -

& confequenter reliqui anguli B.

& E.b zquales, quod erat pro-y 4, o

‘bandum. ' '
Z3 PRO-
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PROPOSITIOVIII.
" A

B : D c

Siin triangulore&langulo BAC.
ab angulo recto A. in bafim B C.
perpendicularis AD. dula fie:
que ad perpendicularem triangula
ADC, BD A. tumoti triangula
BAC. tum ipfe ADC, BD A.
inter fe funt fimilia, -

Prob In triangulis AB C.
A DBA. anguhBAC ADB..
re@i funt & angulus B. com-
221 munis ¢ ergo ¢ reliqui ACB.
B AD. zquales: ergo triangula
>iFABC. DBA. b fimilia. Non
aliter oftendetur A'B C. fimile
ADC. & ADC. trangulo
BDA. QE.D,

Ceroll. 3.
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Coroll. 1. Perpendicularis ab
anguloreto inbafim, eft media
proportionalis inter duo -bafis
fegmenta.

¢Namut BD.ad DA.itaDA. ¢, 6.

ad D C, quod eft reGam D A.

efle mediam proportionalem in--

ter bafis partes BD. D C.

Coroll. 2. Hinc etiam patet

utrumlibet laterum re@um am-
bientium , medium proportio-
nale effe inter totam bafim &
illud fegmentum bafis quod ei
lateri adjacet.

SCHOLIUM

Ommes proportiones vefpeitn laterum
facillimo negotio confpics potersums , modo
litera s quibws triangula infignita funt,
ordine aqualinm angulorum difponan-
tur & ab utraque parte fimiliter confe-
rantur , unde stigm corollaria hinc de-
Jumpta pasent.

‘ Z 4 PRO-
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PROPOSITIO IX.

Preb. 1, . Adatare-
: ’ &4AB.im-
E perati par-
D teputater-
tiam AG.

A G Bauferre.

Prax. Ex A.ducaturre@a AF.
utcunque faciens angulum, &

ex AF. fumatur quevis pars, puta

AD. ac duz aliz addantur zqua-
les DE. EF. jungatur FB. cui ex
D.parallela fiat D'G. eritqueabla-
- ta AG. pars tertia ipfius AB,

Prob. Intriangulo AFB, lateri
BB. parallela eft linea GD, 2 er-
a2.6. goeritut FD. ad DA, itaBG. ad
GA, & b componendout FA, ad
b13.5.DA.itaBA. ad GA. Eftautem
AD. parstertiaipfius A F, Er-
go AG. erit pars tertia ipfius AB.

Q.E.F. T ’

PRO-
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PROPOSITIO X,
C Datamre-p 1 o

dam infe-

hi {tam A B.

/ \ \ fimiliter fe-
care,ut da-

204 altera

reﬂa AC.

fe&‘ fuerit in D. &E.
Prax. Jungantur datg linez in
A. conne®anturre&a BC, &
exD.&E. .agantur DE.EG.ipfy
CB. parallelz, & f2&tum cﬁ quod
petitur.
Prob. In triangulo ABC.duét=
funt DF. EG.parallelz lateri BC.

" aergout AD.ad DE. ita AF.ad a1.6.

~ FG: Proportionales ergo funt
partes AF.FG. partibus AD.DE,
. Jam fi ducatur D H. parallelaipfi
AB.eritut DE, ad EC.ita D1.ad
IH. bhoceft FG.ad GB. quarebs4- 1.
&opomonales funt partes FG,
B. partibus DE. EC. Q.E.D,

STHO-
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SCHOLIUM. |

* Ex hac & pracedente propofitione
facile conflat lineam quavis aper-
turd circini in quotvis partes divie
dere s cujus demonfrationem &

praxin appofita figura exhibet.

. e

PRO-
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Datis duabus redtis AB. B C.
sertiam proportionalem invenire.

Praxis. Duabus datis fac an-
gulum ABC, rectum, itemad
AC, angulum reGtum ACD. per
re&tam CD, occurrentem protra-
&z AB, inD. & fa&um eft quod
petitur per coroll. 8. cum B C.
{it media proportionalis, -

NOTA

Idem demonftratur, ut infe-
quente, perlineas parallelas; fu-
mendo tertiam  alterutri zqua- ‘.
i lem, :
o _ PRO:

: PROPOSITIO XI.

::‘ C Preb. 3.
o '

!

b,

I A B D
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PROPOSITIO XII.

Tribusda-
tis  reclis
AB. BC.
AD.quar~
tam  pro-
portiona-

c B Alem DE,
invenire.

Prax, Ex datis, duas AB, BC.
in dire@um colloca, ex reli-
qua AD. & totali AC. fac angu-
Jum DAC. jungere&a BD. &
fac ipfi parallelam CE. quarta
DE. proportionalis erit.
Prob. CE. BD. {unt paralle-
32.6. le: ¢ ergo ut fe habet AB. ad
BC.ita AD.ad DF. ErgoDE.
quarta eft proportionalis.
N O.T A
Idem conftat ex 35. prop.
lib, 3,

ES

PRO-

- A o e i ———
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PRO;’OSITIO XIEI,
D . DaticduaPrs.

bus  veitis
AB. BC.

A E B. Cigenire.
Prax. Colloca indire@um AB,

B C. fuper AC, duc femicir-
culum AD C, InBexcita per-
pendicularem B D. ad periphe-
riam {emicirculi, illd erit quafita.

Prob. Du&is re&is AD. CD.
s erit angulus A D C. in femicir-a 31. 3.
culo re@us, & i vertice D, ad
bafim A C. du¢ta perpendicula-

_ris D B. facit bduotriangula z-b8.6.

uiangula: © ergo proportionasc 4.6.

lia: ergout AB.ad BD. itaBD, '

ad B C.eft ergoBD, media pro-

portionalisinter AB.BC.Q.E.D.

- Corollarium.

Hinc quavis reita & cireumferentia
ad diametrum perpendicularis duita,
media proportionalss off inter diametri
Jegmenta.

Aa PRO--
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PROPOSITIO XIV.
c u Equalism

Do AC.BF
[ / : / & unum
A

B G ABC, uni
EBG, -
qualem ha~
benti an-
— ¥ gulum, pa-
vallelogramoram , reciproca funt
“latere AB.BG.EB.BC. que
circum aquales angulos : & quorum
parallelogrammorum s unum angu-

Lsm uni angulo equalem babentii,

- reciproca funt-lateras que circum

equales angulos, illa funt 2qualia.

- *yyrob. Jungantur parallelogramma

ad angulum 2qualem B.itaut AB.

2 14 ~ & B G. jaceantin direCtum a jace-
¢r15.1. bunt & relique E B. BC. perficiatur pa-
rallelogtamm@BH.ergo ut FBadBH ita

b 75 beritBD,ad BH.fed ut FB.adBHL.itaccft
€ 1.0 gRadBC.& utDB.ad BH ita AB.ad BG.
d 1. igiturut EB.ad BC. ditacft ABad BG.
Prob. 2. pars. Ex hypoth.EB.ad BC.

e 1.6 citutAB.adBG.ergocEG.ad BH.eft
§ g.q. utDB.adBH. fergo parallelogramma

“®zqualia funt. Q.E.D.

: : . PRO-

I
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" PROPOSITIO XV.
A D Equalium 1h. 10,
o A B C
D B. E,

& unum

B. uni B,

aqualem

C - E babentium
angulum 5 triangulorum reciproca

| _ font lateraut AB.ad BE. ita DB.

A r—— — ey

ad BC. que circum aquales angulos
B.°¢r quorum triangulorum , unum
angulum tni aqualem pabentinm -
reciproca funs latera s que circum
equales angulos, illa funt aqualia.
rob. Sic junge trangula ad angu-
Plum #qualem B. ut AB. BE. jaceant
in direGtum, du&a CE. s erit uta 4. §.
ABC.ad BCE.iaDBE.ad BCE. fed
‘ut ABC.ad BCE. itabAB. ad BE. & p 1. ¢,
ut DBE. ad BCE.ita BD. ad BC. 8i-
militer demonftratur ABC.DBE.effe
sequalia, fifitut AB.ad BE. ita DB.ad
B C. Nam cum ponatur ut AB. ad BE.
ia DB. ad BC. & ut AB. ad BE. ita
triangulum ABC. ad BCE.&ut DB.
ad BC.itaDBE.ad BCE.eritut ABC,

- ad BCE.ita DBE. ad B CE. ergo trian-

gula ABC. DBE. cfuntzqualia. Q.E.D.c g.5.
: Aaz PRO-
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.PROPOSITIO XVI..

H

N D C

AGFBDB .

% 1r.  Siquatsor redte A.G.F.B.pro-

portionales fuerint: quod [ub ex-
tremis AB. B C. comprebenditur
veitangulum A C. aquale eft ¢i,
qued [ubmediis EX. F G, compre-
benditur rectangulo FG. " Et fi fub
extremis A B. B C. comprebenfum
veltangulum A C. equale fueris ei
quod fubmediis G F. F E. contine-
tur re@tangulo F G. ille quatwor
veite proportionales funt,

rob. 1. Angulire&iB. & E.funt -
Piualcs,& utfe habet AB.ad EG. ita
F.ad BC. ergo latera circazquales
angulos B.& E.funt reciproca, a ergo pa=
rallclogramma AC. FG. funt zqualia,
Prob 2. Aqualia funtre€tangula AC.
FG. & habent angulos zquaales, nempe

a14.6

bre 6 vectosB. & E. ergob lateracirca hosan-

* gulosreciproca erunt etiam b proportios
naha- ~Q D, LRQ-

v

By E
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PROPOSITIO XVII
B ) :

;5
FE » . c B
(o]
AGFB .

Sisres velfe AT B. fint proportiona-Th.1za

Yes: quod [ub extrémis AB. BC, com-

" prebenditur reSanguium A C. aquale ofp

%, quod & media¥. deferibitur quadrato
EG. Etfifubextremis AB. AC. com-
prehe;:{um refangulum A C. egaale fis
i quod & media Y. defcribisur quadrato

‘E G. illa tres recta proportionales erunt.

rob. 1. pars. Sume reétam G F. =
P ualem ipfi FE. erunt quatuor
re&z AG. FB. proportionales, erit-
?uc quadratum EG. comprehenfum
ub mediis FG. EF. aergo reGtangulum

- AC. zquale erit quadraso GE.

Prob.2. Quadratum FG. mediz EF.
(vogemus Farallelogrammum ) reétan-
guloAC.
ponitur , & habent anﬁulos ®quales:
ergo latera ut proxime dixi, circa hos
angulos eruat reciproca adeoque pro.
portionalia. N OT A, . _

Ex bae ¢ pracedenti s cujus quafi ve
petitiooft, i;;{ﬁrmr -fundamentums regaks
e Ivh é" . .
Aa 3 PRO-

ub extremis AB. BC. zquale ; ;4. 4.
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PROPOSITIO XVPIIL.
: .

A B ¢ D
prs. 6. Super data refla A B. dato
redilinco C D E'F G. - fimile ,
fimiliterque  pofitum vetilinéum .
ABHIK. deferibere.
. ' Y
. atum ré&ilineum refolve
in triangula, dulis redis
pwta CF. DF. Ad pun&um
€331 A, # fiat angulus IA B, 2qua-
lis ipfi FCD. & ipfi FDC.
bjz.r. 2qualis IB A, & b confequen-
‘ter reliquus reliquo: Zquiangula
ergo erunt triangula FCD. IAB,
c46 &imilia c& M CF. ad A1 ita
- CD.ad AB, AdreGam A L. fac
_ ' - ~ fimi-
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fimiliter triangulum IX A. z-
quiangulum triangulo FGc.
& quia anguli BA R IAK, 2-
quales funt angulis DCF. FCG.
totales K A B. G CD. zquales
" erunt , & latera proportionalia.
Idemque repeteridum , donec.
omnia triangula eodem ordine
quo jacent abfolvantur’y ficque-
totum reQilineum toti rectili-
neo ¢ fimile erit , & fuper da- :,"
tam ARB. fimiliter defcriptum.

‘ Q.EF.

N

Aag  PRO-
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PROPOSITIO XIX.

D

B G ¢ %X B

. 13, Similiatriangula ABC. DEF.
inter fe [unt in duplicata vatione
laterum honologorum.

uando trianghla funt 2qua-

lia, hoc € guahdo BC.
EF. nec non tertia proportio~
nalis B G. funt zquales, reseft.
manifefta.

_ uandoverolatera BC. EF.
funt inequalia , demonftratur,
hoc modo, Sit B C, latus, la-

~tere EF. majus, & ex BC,

s 11 6. abfcindatur 2 re@is BC. EF.
tertid proportionalis B G. duca-
turque reta A G, Quia igitur

) angu-~

TN




. Liseg SexrTus. 285
angulus B. eft zqulis E. &
Fropter fimilitudinem triangu-
orum , ut A B. ad B C. ita
DE. ad EF. & permutando ut
AB.ad DE.itaBC. ad EF.
hoc eft EF. ad-B G. erunt cir~ "~
ca angulos zquales B. E. latera
reciprocé proportionalia. Quare -
. per14. triangula ABG. DEF.,
erunt zqualia; & per 7. quinti
ut eriangulum ABC. ad ABG.
ita erit 1dem triangulum AB C,
ad DEF, utautem ABC. ad
ABG. itaeft per1.hujus BC,
ad BG. Ergo ABC, ad DEF.
eritut BC, ad BG. hoc eft in
duplicata ratione per 10. def. 5.

Q.E.D. -

Corollarium,

. S8i tres linee fuerint proportio-
nales s ut prima ad tertiam, it4
sriangulum fuper primam ad fimile
eriangulum fupey fecundam.
L ° \

PRO-

v
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PROPOSITIO XX
I - .

B C D -

'Similia poligona in fimilia trianguln
dividuntuy , ¢ numero aqualia, ¢ to-

tis bomologa: ¢ polygona duplicatam
babent eam inte;d/é rationem , quam
Latis bomologum ;

homologsum latsus.

int polygona findilia ABHIK. CDEFG.
Shabentia angulos zquales K G. Item-~
que L F. & fic deinceps , & latera pro-
portionalia circa angulos zquales, puta ut
AB. 2d BH. iraCD. ad DE. &c.
Dico 1. illa dividi in trianguta fimilia &

numero zqualia. Prob. ab angulis 1. & F. -

duc reftas ad angulos oppofitos AB. C D.
divifa erunt illa polygona in triangula nu-
mero zqualia : quod etiam fimilia funt.

Prob. Anguli K. & G. funtaquales, & .
. circa ipfos latera funt proporrionalia. aergo

&quiangula funt triangula IKA. FGC. ergo
fimilia. Eadem ratione erunt fimilia trian-
gul3g IHB. FED. dein ut IB. ad BH.
ita FD. ad DE. utautem HB. ad B A. ita
ED. ponituzad D C. beritexzquo ut IB.
ad BA,

.
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ad BA. ita FD. ad DC. & quoniam angulus
HBA. ipfi EDC. eft zqualis, & ablams
~  HBLablato EDF. erunt reliqui IBA. FDC. . - -
* xquales. cErgotriangula IBA. FDC. 2-¢.67 6.
uiangula erunt & fimilia , eademque ratio.
¢ omnibus, o
_Dico 2. guod ficut unum triangulum ad
. triangulum fibi re{pondens alterius polygo-
1 ni: ita efle polygona totainter fe.
rob. Quia omnia wiangwla fant fmiliz ,
* fingula fingulis : dergo‘unt in duplicata 13- 6
ratione laterum homologorum ; cumque
fingula fingulis .probata fint proportionalia ,
ficut in triangulo unius fint omnia antece-
, dentia, inalio confequentia proportionum o :
)+ eut unum antecedens eft 3d unum confe- € 12+ 5.
quens ita omnia antecedentia ad omnia
#  confequentia. Eft ergo polygonwm ad po-
’ lygonum ut triangulum ad triangulum : ergo
j ca triangula funt totis homologa, 8 quia
triangula funt in duplicata ratione laterum . ©
homologorum , erunt & polygona in cadem
F ratione duplicata laterum homologorumy
' pua AB. CD. q.E. D.

! Corollarium.

)

: Hine f fuerine tres vefle proportionales o we
off prima ad tevtiam ita polygomion fuper pri-

|" maft dsferiptum ad polysomem fuper fecundam

l fimile fimiliterque defcriptum 5 el etiam poly~

; gomum fuper tertiam fimile fimilitergue defirie
pewme .

PRO-
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P-ROPOSITIO XXI.

D .

B — C X - XIE | F
vh 15 Queeidem xedilineo GHL funt
fimilia ABC. DEF. & inter
[e funt fimilia. .
o . PDrob. Anguli A. & D. po-
muntur zquales uni G, ergo

& inter fe; codemque modofin-

arr. 5. guli fingulis : 2 latera etiam circa

eos ponuntur proportionalia 5

quia lateribus ejufden tertii funt

Eroportionalia : ergo cum has

. beant angulos 2quales & latera
',’D;,-_ ¢ circa cos proportionalia , b funt

PRG- .
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PROPOSITIO XXIL

X | : L M
/ \ ﬂ ] T
A B C DE  FG H
Siquatuor reite AB. CD.BF.GH. "¢
Proportionales fuerint : (o ab eis yeltili-
nea fimilia fimiliterque deferipse ABL.
CDC. & MF. NH. proportionalia ernnt.
E: fi aredliclineis, fimilin , fimiliterque

defcripta yeddilinea proportionalia fue-
rint, ipfa recta proportionales erunt.j;

' ‘Prob. Triangulum ABL eft ad trian-

galum CDK. in duplicataaratio-a 19.6
ne lateris AB, ad CD. fimiliterEM. .
ad GO. ut EF. ad G H. adeoque erit
ABLad CDK. utEM.adGO. QE.D. _
Jam vero fi figure proportionales & fi-
miles fimiliterque pofitz fint, & rectz
fuper quas pofitz funt, proportionales
erunt: nam ratio unius figure ad alte-
ram b eft re€tz ad reftam duplicata:p 19, @
c ergoratio laterum eadem erit, nempe 20, 6.
ut AB.adCD.jta EF. ad GH. ergoc 7, 5.
illarum latera proportionalia erunt. _

Bb PRO.
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PROPOSITIO XXIIL

[ T
A B G

L 4
E P

¥6. 17 . &:qaiahgtflu paralle_lo;gmmm;
A C. BF. inter (e rationem ha-
bent eam , qua ex lateribus componi-
tur AB.ad BG. &' EB.4dB C.

Sint parallelogramma AC. BF.

habentia angulos ad B. zqua-
les , & ita difpofita ut appofita
figura refultet. Nunc ratio A C,

s 10. ad BF, 2qualis eft rationi 2.

- Df. 5. AC. ad B H. una cum ratione
BH. ad BF. itidem zqualis ra-

b1.¢. tionib, AB. ad BG, cumratione
CB. ad BE. QE.D.

PRO-
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PROPOSITIO XXIV.

' A_F
- \ A ’
n[ [‘3 /x

L1

. /
DE c

In omni parallelogrammo A C. 1h. 18.

que circa diametrum D B. funt
parallelogramma FXK. HE, & toti
AC. & inter (e funt fimilia.

P arallelogramma H E. FK,
cum toto angulum commu-
nem habentia reliquofque per
29. 1. zqualesut BAD. GHD.

. BFG. ipis BCD. GED.

B X G. zquiangula erunt, adeo-
que latera per 4. 6. proportio-
nalia, conftituunt parallelogram-
ma cum toto & inter {¢ fumilia.

Q.E.D.

Bb 2 PRO-
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PROPOSITIO XXV

"
A B
¢ I
[=]
¥ E XK i N

Prob.y.  Datoreldilineo A. fimile, fimiliterque

pofitum s ¢ plteridatoB. aguale L. con-
Setuere.

rax.’ Ad dati re&ilinei A. latus CD.

2451 Paﬁatre&angu]um CE. =qualeipfi

45- 1. A. Producatur CD. verfus G. fuper

DE.inangulo ED G. fiatreGtangulum

b4s.1. DK b zquale ipfi B. ¢ fiat inter CD. DG.

€ 13- 6. media proportionalis DH.equalisipfilN.

d18. 6. fuper quam fiatd re&ilined L.fimile ipfi

A. fimiliterque pofitum, eritque rectili-

e Ux neum L.xqualedato B. & fimile ipfi A.

enfl.  Prob.Reéte CD.DH feulN.DG.cfunt

£ 19.¢ proportionales: fergo erit ut prima CD.

20. 6. ad tertiam DG, ita re&ilineum fuper

rimam , id eft A. ad reétiliveum fuper

gr. 6. ecundam,ideft Lfed ut CD.ad DG gita

%arallclogrammum CE. hoceft A.ad

h12. 5. DK. hoceft B.hergoeritut A. adg. ita

~ig.g. A.ad L. iideoque rectilinéa B. & L.
eruntzqualia. Q.E.D.

. PRO-

’




LiseR SexTus, 19§

v PROPOSITIO XXVI,

Sia parallelogrammo BD. pa- 18, rg-
vallelogrammum FG. ablatum fit,
& fimile toti 5 & [imiliter pofitum:
communem cum eo habens angulum
FBG. circa eandem cum to10 dig-
metrum B D. confifter. '

e ——

- ineges: tranfeat alibi diameter puta
Spcr H.a quo punéto ducatur cx H.

, re€ta HE. parallela BG. ‘tunc pa-

. rallelogramma BD. B H. circa ean-

' dem dumetrum BHD. 2 erunt fimi-, ,, ¢

| Ka: bquarecritut B A.ad AD.ita BG. o

i #ad GH. Sedut BA.ad AD.ira BG. ad

ll G1. unde peryg. 5. GH. zqualisGl. pars

, toti. Q. E A.

Bb ; PRO-
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. PROPOSITIO XXVII.

,

3 ) N_E
. L\
o
b O re b [y
A ¢ X B

Ommium  parallelogrammorum

* fecundum eandem veltam applica-

torum deficientinmaue figuris pa-
vallelogrammis fimilibus, fimiliter-
que pofitis » ¢i quod & dimidia de-
feribitur 5 maximum eft id quod
ad dimidiam applicatuy parallelo-
grammaum fimile exiftens defedtui.

S ureR A C, femiffem totius
A B. applicatum fit parallelo-
grammum A D. ita ut i toto
A E. deficiat parallelogrammo
CE. quod eft @quale & fimile
ipfi AD. Deinge ad quodvis
aliud fegmentum AKX, fit appli-

catam




[
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" catum aliud parallelogrammum

A G. ita deficiens , ut defeGus fit

parallelogrammum K I. fimile

ipli CE. hqy eft circa commu-

nem diametrum B G D. Dico

AG. minus effe parallelogram- |

mo A D. Drobatur. l
1. Parallelogramma A.D. |

CE. ED. OE, funt * 2qualiaas6.r.

ut & b CG. GE. adeoque ad- 3. 1.

dito communi KI erit CI "

hoc eft A O. zquale iaﬁ XE,

addito communi CG, et AG,

zqualis gnomoni L G M. minar

parall. CE. hoccft AD. par

rall. QEO Do T
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PROPOSITIO XXVIIL
= b LGP R

N |
[N\ “*"‘“E—s

A E OB

Preb. 8. Ad datam rectam AB. datoredti-
lineo C. equale parallelogrammum
Al applicare : dficiens figura pa-
vallelogramma ON. que fimilis fit
alters parallelogrammo date D,
Oportet autem datum reitilineum
C. cui aquale applicandym eff A 1, -
#on majus (fJe eo, quod ad dimidiam

A E. applicarur 5 cum fimiles fue~
vint defectus , & ejus quod ad dimi-
diam applicaiur 5 & ejus cui fimile
decffe debet.

eftam A B. ut prius bifeca in E.
R fuper mediam EB. fac paralle-

logrammum EG. fimile ipfi D.
fimiliterque pofitum : & comple paral-
Ielogrammum BH. 8i EH. ipfi C. eft
®quale, faétum eft quod petitur: nam
eftapplicatum ad A 3. & deficit paral+
klogrammo EG. fimiliipG D, SiEH.

: &iph

’
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& ipfi zquale b EG. fit majusquam C. b36,1.
{ nam minusefle non debet, cum E H. Iy
fit ¢ maximum eoram qux applicari © *7° %
poffunt ad A B.) fi inquam fitmajus, d 45. 1. *
dreperta quaptitate exceflus, ¢fac pa- ant arte

~ callelogrammum QR xquale excef- quacun-

fui, & fimile fimiliterque ppfitum ipfi g»
D. & parallelogrammo QR. alind z- ¢25.6-
quale fimiliter pofitum K L. f quod f 44 1-
erit circa diametrum, ficque remate-~'
bit gnomon LIK. ®mquale reétilineo
C. Jam produétis LI K 1. erit paral-
lelogrammum Al adre€tam A B. ap-
plicatum & deficiens parallelogrammo
ON. gfimili ipfi EG. hoc eft ipfi D. g 24.6
Quodautem Al fit 2quale ipfi C. fic

robo. Complementa L N. K O,

funt zqualia, ergo addito communi g43. L
NO. erit OG. zquale ipfi EN. hoc '
et AK. Ergofi zqualibus AK. OG.
addascommune K O. erit AL zquale
goomoni LK. hoc eft re&tilineo C.
Q.EF .

.

PRO-
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PROPOSITIO XXIX.

' E]F CM
AI_E_F' C ‘ ‘
Q N P

prib.o.  Ad datam reitam A B. date
redlilineo C. aquale parallelo-

grammum  applicare 5 excedens

redam datam AB. figura pa-
vallelogramma P O. que fir fi-'
- milis “dato alteri paraliclogram-
mo D,

uper reCtam EB. mediam

¢ 186, Jdatz A B. 2 fiat parallelo— )

grammum E C. fimile ipfi D,
ﬁmiliterque pofitum : tum re&i-
lineo C..& parallelogrammo
b35.6. EC. fiat b @quale aliud paralle-
) logrammum I1K. cui zquale eft
N M. fimile ipfi D. Comple-

tis parallelogrammis QE. Ng.

- PO.
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| PO. erit AR, quafitum. Etenim

" NM. eft pofitum zquale ipfis
. EC. &C, ablato communi EC.
" gnomon ER C. ipfi C, erit .
| ®zqualis,. Et quia zqualia €c 361
| funt Q E. N B. & =qualia

d N B: BM. fi loco ipfiusd 4.z

BM. fubftituatur 2quale QE.

erit parallelogrammum A R. 2-
' quale gnomoni E R C, ideoque
, etiam reQilineo C. Quare ad
" re&am A B. applicatum eft pa-
; rallelogrammum A R. zquale

dato reéilineo C. excedens
re@am A B, figura parallelo-
gramma P O. quz fimilis eft

dato parallelogrammo D. cum

fit circa eandem ' diametrum

cum ipfo E C. quod pofitum

eft fimile ipi D. Q.EF.

i : _ PRO-

~
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PROPOSITIO XXX.
/¢ c B !

I e "

D E A F
pr. 10.  Propofitam reGam terminatam

AB. extrema ac media vatione
fecarein G, :

a n.z.lDrviDA'rua/AB.inG.

ita ut reGtangulum C G. -

fub tota AB. & fegmento B G.
fit zquale quadrato A H. alterius
b 17.6. fegmenti A G. wnc enim tres
re@z proportionales b erunt; &
erit uttota A B, ad AG.ita

¢30£AG.ad GB. Ergo AB. fe@a

eftin G. ¢fecundum extremam,
& mediam rationem: Q.E. F.

PRO-

—— el - e ——— e * -
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\ PROPOSITIO XXXI,
: G ;
A
5 1
b
B X c
% > .

Intriangulo reBangulo A BC. figurath. o
quevis BD. deferiptaa BC. quétemfmn ’
rectum angulngg BAC. equalis eft figuric
Y A. AL gue priovi illi fimiles o fomiliter

ofita, & lateribus BA. CA.redum angus
imt continentibus, defcribunsur. :

Yyorycona figure FA. AL BD.

Pgonuntur fimiles a ergo funt in ea 20,6
terum homologorum duplicata ™~ %

rationé, in qua effent eorundem late~

rum quadrata. Ergo cum quadrata

B A. AC. bhabeant rationcm xquali- b4y, 1,

tatis cum tertio B C. habebunt & poly-

gona FA. AL rationem =zqualitatis ; .

} cum tertio BD. ¢ ergo cidem erunt¢ o, ¢

: zqu%ﬁ& Q'_E'Dt ‘
f Ce PRO-
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PROPOSTITIO XXXII.-

c - E -

Th 21, Si duo mzmgula ABC DCE. -

que duo latera AB. A C. duo-
bus lateribw DC. DE. pro-
portionalia babeant > . [ecundum
unsm . angulum A CD. compofi-
t4 fuerint 5 ita ut @omologa eo-~.
ram latera AB.D C,AC.DE.
fint etiam parellela 5 tum reliqus
illorum triangulorum latera B C.
CE. in re@lam lineam BE. colle-
cata reperientur.

R 0 8. Latera homologa AB.
D C. AC. DE. ponuntur

‘a 291 parallela, #ergo anguli alterni A.

& ACD. funt zquales & D.
cidcm ACD. ergo A. & D.-
zqua-




b ————-

T ——— e e
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zquales. Hos 2quales angulos
circumftant latera proportiona-
lia ex hypoth. b ergo triangulape. g,
funt zquian§ula, habentque -
quales angulos B. & D CE.
additis ergo zqualibus A. &

- ACD. erunt B. & A. ducbus
‘angulis DCE. ACD. hoc eft
~angulo A CE. @quales. Ergo

* addito communi A CB. ‘erunt

tres anguli A.B. C. duobus ACE.

. ACB. =zquales, ¢ illi anteme¢ z2.i.

tres valent duos rectos, ergo &
hiduo. ErgodB C, CE. unam d ¢
se@am conftituunt. Q. E. D,

Ce; PRO
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PROPOSITIOXXXIIL

1%, 22, In equalibus cireulis ABCL

EFGL. anguli A, E.D.H.ean- -

dem habens rationem > cum ipfis pe-

« ripheriis BC FG. quibus infiffunt :
five ad centra D. H. five ad peri~
pherias A. E. conflituti infiffant :
infuper vero & [eflores BD C.
FHG. quippe qui ad centra , in-
fiftunt,

YYrRoB. Dufis B C. EG.
< 3!.4.P ’

ad C. * applica CI. aqua-
lem ipfi BC, & ad G. & K.
GK.KL. zquales {ingulas ipfi
FG.

-
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FG. du@is ID. XH. L H.

fic dico ; reGz BC. CI. po-
nuntur equales , b ergo & arcugbs. 3.
B C. CL, cergo&anguliBDC, c27- 3.
CD1I. zquales. ldemque eftde
arcubus FG, GK. KL. & an-

gulis ad H. qui ipfis infiftunt,

- Ergo quam multiplex eft arcus

B CL ipfiis B€. tam" multi-
plex erit angulus B DI, ipfius
BDC. & quam multiplex ar-
cus FGKL, ipfius FG, tam
multiplex erit angulus FHL.
ipfius. FH G. d ergo fi arcusq,q.3
BCI FGKL. fint zquales,
erunt & anguli BDI FHL,
2quales. Si eorum arcuum unus
fit major, major erit & angulus,
fi minor , minor : ¢ Ergo erite 6.
ratio arcus B C. ad FG. eadem OF 5~
uz eft anguli BD C. ad FHG.
t quia anguli ad D.& H. funt
£ dupli angulorum ad A. & E.f 1.3
8 eadem erit ratio angulorum A, g 15. 5.
&E. quz D. ad H. & fic eadem

Ce 3  anguli



h27.3.

i24.3.
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anguli A.ad angulum E, qua ar-
cus BC.ad arcum FG, :
Rurfus, in zqualibus fegmen-
s BC. CLfi fiantanguliBM C.
CN 1. b zquales erunt§ cumin-
fiftant 2 qualibus arcubus’B A C.
C AL ergo ! fimilia funt fegmen~
taB M C. CN I & 2qualia, cum
funt fuper 2zquales B C, C1. ad-
ditis ergo triangulis BDC. CDIX.,

.quz zqualia funt , erunt feGores

BDC. CDL zquales. Ergotam
multiplex eft feGtor B D L. fe@o-
ris B D C. quam multiplex arcus

" BC1.areus BMC. Idemoften~

detur de fectore FHL., Ergo fi 2~

ualis fitarcus B C L. aremt FGL., .
ector quoque B D 1. zqualis erie’

fe&ori FHL. fi deficiat, deficiet,
fiexcedat, excedet. Ergoqua eft
ratio arcus BC. ad arcum FG,
eademerit & feGoris BD C, ad
feGorem FHG. Q.E.D.

Selectiores bujus libri funt 1.2+3. &
$.6.8.13.14.16.19.31.

FINIS

UGN R SR



