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1R E jentreles antres fciences dignes des plus
S, grands Princes ¢ Monarques dw monde , ie
UD v qw'il ny a celuy qui ne fost de cefte opi-
2 Y o :
Ny ;g\)\) chq dewat toutes les antves. Card, awtant que

SCA leciel estplus excellent que laserre , d autant,
ces [Ciences qui concernent principalement la congnoiffance du

crel ﬁfrpd]]@ﬂt /ef autres arts qui ne font prefque faills que pour

negocier des ;gﬁures terveftres. Telles font la Gramasre, la Diale~

¢ligue , la Rhetorigue , ¢or les Poifies fabuleufes, qus font plufloft
failles pour trascter des affasves humaines , gue pour antre chofe,
encores gue lon les ait quelque fois employées en plus hawtes entre-
prifes. Mass les Mathematiques trasétent principalement les ne~
goces celefles,les mounements des cieux,le cours du Soleil ¢ de la
Lunce ¢or des awtres planettes canfants tel esbahiffemét dcewx qus
en ont L« congnoiffance , qu'sls tsennét pour affeuré que telles fi ex-
cellentes dolrines ne pesuent eftre paruenues awx hommes , d au=
tre part finon par la fingwliere bonté ¢on grace de Diew, lequel en.
celad fouffert que les hommes commeng affent des icy bas & cognoi -

StreLordre des Spheres celefles ,dont il lenr a promis la frustion.

eternelle apres le paffage de cefte miferable Vie. A vasfon de quoy,
s1 R £, sl ne faus doubrer que ces [Ciences ne fuffent beaucoup plus
curienfement recerchees ¢o apprifes , w'eflost gw'elles font antant
Seriles o pew fructuenfes comme elles font belles ¢or excellentes.

Tontesfois elles ne font fs inutilles comme plufieurs les eftiment:car
voferois bien affeurer 4 Yostre mareste, s 11 £, qw'sln’y a homme

gui f¢ pusffe Vanter d auorr fuffifante congnoiffance des affaires
du monde, ¢or mefmement des affaives & g/it,qa’il n'ait guelque
congnoiffance de ces disines & fupernaturelles fciences. Car en~
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@ mion , que les Mathematigues doibuent mar-
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cores qu'clles f‘addre[fent principalement aux chofes celestes fi et
ce qw'elles embraffent encoves les tervestres, de forte que fans lowr
4idqc sl eStfort mal arfé de fé tiver  ne infinsté de difficultex gus
embrowillent ordinasrement lefperit des hommes. AufSi par elles
lon congnoist de beas commencement tous les Royaumes , toutes.
les Mers tontes les Riuseres >Montaignes,V allées g antres chofes
notables,qu: font reSpandues fur les orixons de la terre, gon cenx
qss manient Vo &alg;im font par elles grandement fecourus pour
Seanoir tout incontinent de quelle smportace Yous peunent eftre les
confederations des Princes,Roys, Republighes, & autres potétatx,
.delEsvope ¢ de [ Afie, [elon qw'sls Yous [ont Voifins ou loing
tains:lefquelles chofés ¢o antres femblables, ne f¢ pewnent bonne~
ment congnoiftre fans la Geographie, ny la Geographie fans [ A-
Jhronomie. Mass ie ne Veux., s 1 R €, Yous importuner plus longwe=
ment de la louenge de mes [Ciences. Seulement 1¢ defiverois bieny
dﬂ‘e&i&'mr Yostre dsuin efprit , lequel ¢ monStre des masntenant
trefcapable ¢on treffuffifant pourtoutes hautes chofes qu’sl Vo~
luft entendre an Vray par experience quel plasfir ou quel profic il
en pourroit retirer. A ceSte occafion, s 1 R E; VoStre maseste
m'ayant ces 1owrs pa{}fc:{ SaiCt tant defaueur ,que de me vecenoiy
au nombre de Yox, le¢teurs,des [Ciences Mathematiques, v ay pris
la bardieffe de Vous dedier La prefente traduction , asec plufiewrs
miennes inuentions nowsclles e[pandues en diuers endroscis de ce
 liure. Et combien que mon intention n’ast efté de Yous fasre con~
gnoiftre par ce mien labesr fi £ ay efté capable ou non powr receuosr
de Vostre maseSté le bien gw'ell'a daigné me departir : toutesfoss,
s 1R £, ¢l potirra [erutr posr monstrer quic fi par fortune la fuffi=
Jance me deffaslloit pour le moins la bonne Volonté, ny la diligen~
ceny le tranasl ne me manguent point posr memployer tant enla
charge qu'il Vous a plew me bailler, comme en tous les endroi Ets ow
il plaira 4 “Vostre mareflé me commander. De Paris ce Viy. iowr
d' Apuril, lan msl cing cents foixante & quatre.
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ER LIVRE DES
ELEMENTS D EVCLIDE ‘

TRERADVICT EN FRANQOIS PaAR
Pierre Forcadel de Bezies.

DEEFINITIONS. .
¢ 1 .
Deva, qui n'a partic aucune [¢ nomme:

poinét.

FORCADEL.
@(&”Y Lafciéce vniuerfelle des gradeurs
¥, confidere enla figure {folide ou for-
>33) e, trois chofes mefurables, C'eft
2 fcauoir, le corps, la fuperficie ou fi-
ure plane, & la ligne: defquelles les deux dernieres
ontles termes ou fins des deux premicres,par la premie-
redeffinition de 'onziefme,& la fixiefme deffinition de
ce premier liure:& ces trois chofes ou grideurs, icy font
mefurables en deux fortes , dont1’vne efl felon lesnom-
bres difsibles : comme quantie dis que ce corpsicy con-
tient dix pieds cubes , celle fuperficie douze pieds quar-
res,& qu'vne telle ligne a treize pieds. Etla feconde for-
teeft f(c]lon les nombres indifsibles : comme ?uant Ion

- diét Ic‘luo: ce corps 1 cotient plus ou moins de fept pieds,

vne {uperficie plus oumoinsdecinq pieds,vnelignea
plus ou moins de trois pieds, & que tous ces plus ou
moins nefe peuuent exprimer en quelque forte quece
foit,fing par puiffance. Or eft il ainfi que come les deux
premieres grandeurs,ne peuuent eftre fans leurs térmes,
aufsiladernicren’a peu eftre fans les fiens, quucls‘ font



LE 1..LIVRE DES ELEMENTS
poinds, parlas deffinition fuiuante, d’ou vient que Eu-
clide nous déne premierementla deffinition du poiné,
parlaquelleil nous fautentendre, que le poinéteft, vne
certaine marque, laquelle ou Pucllc foit, ne peut empef-
cheren quelque fortequece foit,.  ~ poinét ’
2 .
Celaqui a longwenr fans largenr.fé nomme,ligne.

: FORCADEL."

Selon les longueurs des lignes font prins les contenus
des plans. |

Lignedroifle. /\
A 8 c Lisgne courbe. o

3
Les confins des lignes font poinéls.
. FO R CADEL,
Cclafedoibtentendre des lignes terminées.,

‘ 4 , .

Ligne droiéle eft: qui demewre efgalement entre les fiens poinéls.
"FORCADEL.

Toutainfi que tout nombre eft premier ou non,aufsi

* toute ligne eft droiéte ou non, & taut ainfi que les nom-

bres non grcmicrs font d'infinies fortes, aufsileslignes -

non droictes font d’infinies fortes: mais nous prendrons
icy en paffant’, que par vne certaine ligne droicte finie

font mefurées touteslesautres lignes,oul’ontend dles.

mefurer.

, .
. Superficie eft,qui 4 longuewr ¢~ largeur tant feswlement,
. FORCADEL.
Selonles contenus des plans, font entendues leslon-
gueursdeslignes, & felon tout cela font prins les conte-
nusdesfolides, ~ ~ 7 7 T '

et L
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pPEVCLIDE, 4 2

?QY :

) 6
Les fins des fuperficies font lignes.
FORCADEL..

Cleftd dirc des fu&crﬁcics ayant termes: & tout ainfi
que toute ligne eft droicte ou non, aufsi toute fuperficie
eft plane ounon , & lesfuperficies non planes fontd’in-
finies fortes. 7

- Superficie planc e$? : qus demesre efgallement entre fes lignes
drosctes. .
' FORCADEL |

Deli fenfuit quele cercle eft vne fup‘erﬁcic plane.
8
Angle plan eft linclination de dews lignes [ 'yne & Lantre f¢ rou-

chans en Vn plan non diveClement.
FORCADEL,

Ilne nous di& pas qu'eft ce que angle fimplement,
pource qu'il y en ade diuers genres ceft d fcauoir plans
& folides.Non direGement,comme delaligne a,e,les li-
fncs ab & ed eftenduesiufques i c, & femblablement de

apartie de circonferéce b cde: celaveutdireaufsinon

femblablement, Nous prendrons doncques icy qu'vne
ligne droi&e & vnecourbe ou caue,inclinées'vne d'au
tre en vn plan, ne feroucheront 1amais direGement, ou
vniement,oud’vn tenant, '
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BV

" Mais quant les I;gn'es qui contsennent Langle, font droilles, ilfe :
nommeangle reCtiligne. : ,
.. -FORCADEL :
Les angles aufsi font re@ilignes ou non, & les non re-
&ilignes, font d'infinies {ortes. ) '

10
. Quant neligne droite, tombant fur Yne ligne droiéte , faiét
les angles & yne part ¢ davtre efgaunx enfemble : L yn ¢or lautre
des angles efganx: fe nomme droict: ¢ la ligne droicte tombant, f¢
nomme perpendiculaire.fur la ligne,fur laguelle clle rombe. '
‘ FORCADEL

Perpendiculaire, droi¢te, ou d plomb,eft vne mefme
chofe. -~ - '

A"

. . . . .
Et Langle plus grant gw yn droiét.fé nomme Obtws.
' FORCADEL, . L L.
Comme f'il vouloit dire,qu’vne ligne droiéte,tombit
fur vne ligne droicte,faiét les angles efgaux ouinegaux,
& qu'éles faifant efgaux,ils font droicts,& laligne droi-
e furlaligne:mais les faifant inefgaux,laligne tombit
_fenomme oblique,& le plus grant angle,{fe nomme, ou-
uert, mouflu,ou pluslarge qu'vn droiét. )

—— Do o Ll
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DEVCLIDE, . s 3

12
Mais Pangle plus petit gw'vn droit fe nomme: aign.
' FORCADEL, ' :
Aigu, poin&u, ou plus eftroict : eft vne mefme chofe..
Nous noterons iufPucs icy qu'il y d trois fortes d'angles
reGilignes, cefta {cauoir droi&t, ouuert,& poin&u, &
- que I'angle droi&,eftnomé d'auciis,angle de 'efquierre,
Iouuert angle hors d'efquierre, & le poinétu, I'angle
enl'efquierre. .y -
Termeeft:la fin de quelgue chofe.
: - FORCADEL, :
- Comme la fuperficie eftant la fin du corps,laligne
eftant la fin delafuperficic , & le poinét cftantlafinde
laligne, . :

V %

Figure eft:qui cft contenue de terme,on de termes.
- FORCADETL. - . °
Vne figure peut auoir longueur & largeur tant feule-
ment, & alors elle fe nomme plane , elle peutauoirlon-
gueur,largeur,& hauteur,ou profondeur:& alorsellefe
nome folide,ou corporelle.Iufques icy nous voyos que
- commeil y a trois grideurs mefurables , il y a aufsi trois
termes, & comme 1l y adeux chofes comprifes de leurs
termes, c’eft d {cauoirles corps,& les fuperficies,aufsi il
y adeux chofes ou termes qui peunent comprédre , Ceft .
a {cauoir,les fuperficies & les lignes. ]
: 15 :
Cersle ,-estyne figure plane, contensie ' yne ligne qwife nom-
me circonference : enicelle il y & Yn poindt , duguel towtes les li-
1)




LE I, LILVRE DES ELEMENTS
gnes drozé?es,m;nee’s a la circonferéce, _/5nt c@al]gs Pynealautre.
FORCADEL ’

Il nous faut prédreicy en paflant que fil y a pluficurs
lignes droictes efgalles,fortas d'vn mefme poinét,la cir-
conference du cercle,defcrit d'entour d}’)iccluy ydela
grandeurdel'vne, Paﬂ'cra par les extremites des autres,
Aufsique fi deuxlignes droitesinegalles les extremi-
tez dccllqucllcs fentrerencontrent ou f{e touchenta vn
poincten quelgue forte que ce foit,la circonference du
cercle,defcrit a‘t?"cntour d’iceluy,de la gradeur ou quan-
tité de la plus petite, oftera dela plus grande , vne piece
cfgalled la plus Petitc:& d’auantage fia I'entour de 'ex-
tremité donée d'vne ligne droi&e,lon defcrit vn cercle,
delagrandeurdela ligne donnée, laligne droicte me-
néedu centre ou du poinét doné & la circonference,fera
efgalledlaligne donnée.

16
" Rt ce pornlt1a,[fe nomme,centre du cercle.
' FORCADEL. .
- Iceluy eftle fin milieu du cercle & dudiametre ceft 3
dire par tout efgallement diftant de la circonference. -

17

Diametre du cercle ¢St Yne certaine ligne draitle paffant par

le centre,finie d Ve part ¢« d autre a La circonference Icelle dissfe
le cercle en dew efgallement.

: FORCADEL

Vn chafcun diametre du cercle diuife ttle cercle qlue

la circonference d'iceluy,en deux efgallement : aufsiles

diametres d'vn cercle fentrediuifentau cétre par le mi-

-y J

.
e
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P'TEVCLIDE, . 4
licu,car va chafcun diametre eft divifé au cétre endeux
rayons,ceft & dire en deux efgallement.

18 .
Moitié de cercleest, e figure contense du diametre ¢ dela
csrconference du cercle prife par iceluy diamerre.
FORCADEL,
La moitié d’vn cercle eftla figure laiffée tant d'vne
part que d’autre du diametre. '

O

19 L ,

Portion de cercle eft, Vne figure conténue & yne ligne droicle gy

de la circonference du cercle.
FORCADEL. .

Laportiond’vn cercle eft vne figure laiflée tant d’vne

art que d’autre d’vne ligne droite accommodée en vn
cercle(Ceft i dire terminée d’vne ‘part & d'autre i la cir-
conference)ne paﬁmt pas par le centre ,nommée autre-
ment chorde,comme aufsi vne chalcune partie ou piece
de la circonference d'vn cercle eft pommée d’aucuns,
Arc. Tufques icy il nous faut confiderer huict chofes en
vn cercle, Ceft & {canoir la circonference, le centre, & le
diametre:la moitié du cercle,plus de lamoitié, oula plus
grande portion , & moins de la moitié oula.plus petite
portion : &les deux dernieres fontle grant{ecteur & le
petit fecteur,dontle fedteur eft deffini en la penultiefme
deffinition du troifiefme liure: carles fe&ions ou por-
tionsou Eartics d'vn cercle font efgalles ou in_cfg&es
les portios efgalles font les moities,lesinefgalles les plus
ou moins des moities , defquelles partids celles qui font
contenues d’vae ligne courbe & d'vacligne droidte, fe

¢




LE 1, LIVRE DES ELEMENTS
nommeét {e¢tion de cercle,maintenitla moitié, & main-
tenant portion , mais celle fe¢tion ou portion contenue
de deux lignes,venans ou fortds du centre, & d’vne par-
tie de circonference, fe nomme fe&eur du cercle ou de
cercle. Il y aautant de chofes d confiderer enla fphere,
& trois d’auantage,c’eft i fcauoir laxe,& les deux poles:
aucercleaufsi il yalangle du coupement,& c.deffinits
enlas,7 &8.defhnition du troifiefine liure, '
. . 20

Les f gures [e nomment Reltilignes:qui font contenues de lignes
droctes. - -

. FORCADEL.

Apres nous auoir deffini les figures planes contenues

d’vneligne & de deux lignes, il nous veut deffinir celles
qui fontcontenues de plus de deux lignes droiétes. -

S ’ 21
Defquclles celles f¢ nomment de trois coftex , qus font contenwes
de tros Lignes droictes. : ,
5  FORCADETL.
Elles fontaufsitriangles, -
’ . 22
De guatre costex , qui font contensies de quatre lignes droittes.
FORCADEL

- Elles font aufsi quatre-angles.
g T
;l De plufienrs costex , qui font contenses de plus de quatre lignes
es. ' '
FORCADEL :

Il come fc laffe apres les figures de quatre coftez,pour
nous
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DEVCLIDE,

nous laiffer les commécemens finis , & pourceaufsi que:
come nous verrons par les fuiuantes detfinitions,il nous
veut enfeigner , en combien de fortes , fe peuuent nom-
mer les figures re@ilignes de trois coftez & de quatre co
ftez. Mais il nous faut prendre icy en paflant, que toute
figure contenue de lignes droictes,ou retiligne,fe diui-
fera en autat de triangles,pour le moins,comme il y ade
coftez en lafigure moins deux, & enapreselle fe diui
fera en autant de triangles,comeil y a de coftez ou d’an~
glesenicelle figure. 24

Mais des figures de tvois coftex celle f¢ nomme triangle equila-
teral,qus est cantenue de trois costex efganx.

FORCADE L.

Il commence d nous enfeigner comment nous deuds
nommer les triangles , {elon queles coftez d’iceux nous
feront congneuz, :

e
Mais Ifofcele,qui eft cotense de’dexx coftex ofgaux vt feulemit.

. FORCADEL
Quantles geometres nomment les deux coftezd'vn
trianglc,ils entendent & prennentle troifieme , pour la
bafe d’iccluy. Etnous nommonsla cyme d'vn riangle,

le poin&;,ou fe fai& l'angle oppofé dla bafe d'iceluy.

w oA

1.
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26
Mais [ealene qui eSF contenue de trois coflex ine/Faux.
FORCADEL,
Tufquesicy, en confiderant les coftez d’vn triangle,
nous (}e nommerons, equilateral , ou Ifofcele, ou bien

fcalene.

27

Encores des figures detrois coftex ,celle f¢ nomme triangle ve-

~ Clangle,quia vn angle draict.
FORCADEL.
Il commence 3 nous enfeignerles noms des triangles
{elonleursangles.
28
Mais Ambligone,celle qus a yn angle obeus.
FORCADE L.

Il n’y aura jamais qu'vn angle droi& ou vn angle ou-
uert en vn triangle , mais il y en pourrabien auoir trois
poinctus..

29
Mais Oxigone,celle qui  trois angles pointtus.
FORCADEL

Tufquesicy les angles d’vn triangle nous eftans con-
gneuz,il nous fera loifible delenommer rectangle, am-~
bligone,ou ouuert,ou bié oxigone,ou poinétu par tout,
ou fait d’angles poinétus. Retenons doncques que les

triangles fe nomméten fix fortes , dont les trois confi-
derétles coftez, & les autres trois les angles des triagles,

SQ
- Mais des figares de quatre costex , celle gui 4 les coftex efgaux



' PEVCLIDY, €
& les angles draict., fé nomme qmm'.
' FORCADEL.

Par le quarré font mefurées les figures planes, & eft
parallelogramme re&angle.

T &

Celle qus 4 bien les smgles dro;é?&, mais ales coftex, snefFaux:
Jenomme,long &' vn cofté,
FORCADEL,
Cefte figureicy aufsifc nommebord-long ou quarré
longuet,& aufsi parallclograme reftangle.

Celle qm ales cqﬂe:{q/“gaux (y~ wa pas les angles droiéls, fend= .

me: Rhombe,
FORCADEL,

Cefte figure de coftez efgaux eft aufsx parallclogram-

menon rectangle,

Mais celle qui ales aﬁez,oppofmef aux , @ les angles oppo-
Jex efpaux, mais n a pas les cdkx,e/“gdfx,ny les angles droilts ﬁ

nomme: : Rhomboide.

+

FORCADBI»

Ceftefigure de coftez inefgaux,eft aufsi parallclogra-
ij
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me non reangle , & quantil nous deffinift qu'ell’ales.
coftez & lesangles oppofez efgaux,cela appartiét d tout
parallelogramme, c'eft d dire a toute figure faicte de co-
ftez opg)ofcz paralleles,ou equidiftds : & parainfi i tou-
tesles figures de quatre coﬁcz..iufciucs icy, car elles font

arallelogrammes, tellement-que le quarré eit vn paral-
Fclogrammc, ayitles coftez efgaux, & les anglcs droi&s
&c.{elon leurs deffinitions..

Excepté celles.cy:les figures dz guatre coftex fenoment tablettes..
FORCADEL, '

. Elles fe nomment tablectes, la confideration des ta-
bles des changeurs : ou bien dla confideration des deux
plans oppofez de certaines tablettes que portét ceux qui
vendentdes bagues d'or & d’argét, lefquels plansoppo-
{ezne font point de ceux qui font nommez aux quatre-
precedentes deffinitions : mais retenons, que vne ligne
droiéte trafaﬂ'ant lesdeux coftezd’vn triégle,nc paflant
pas toutestois par I'vn des angles, le diuifera en vn nou-
ucau triangle,& en vn trapeze . Nous pouuds aufsiretes
nir en ces cinq deffinitions, que toute figure de quatre
coftez,eft faicte de coftez oppofez paralleles,ounon : &
celle qui eft faicte de coftez oppofez paralleles,eft recta-
gle ounon, & que la re€tangle c’eft i dire,delaquelle les.
angles font drciéts, eft de coftez efgaux, ound,fi clleeft

- de coftez efgaux, elle fe néme quarré,& fielleeftde co-
ftez inegaux,elle fe néme long d’vn cofté. mais fila figu-
re faicte de coftez oppofez parallelesn’eft pas rectigle,
c’eftd dire quelesangles d’icclle ne foient pas droiéts,el-
le ferade coftez efgaux ouinegaux.fi ellceft de coftez e~
gaux elle fenomme Rhombe:& fi elle n'eft pas de coftés.
efgaux;ellefenomme Rhomboide, & celles qui n'ont
pomntles coftez oppofez paralleles,fe nément tabletes..

S
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. . s )

Les lignes droictes , Ieﬁuellzs estans en yn mefme plan ¢r me-
nées d Yne part ¢ dantvene [ vencontrent iamais , ¢ nomment
paralleles.

FORCADEL. :

Le droi¢t d’equidiftance oudeslignes droictes paral-
leles,fe doibt prendre en la dixiefme deffinition,en con-
fiderantdes perpendiculaires fur vneligne droicte, &c.
Mais prenonsicy que tout cela qui fe fai&t, ou baftiften
lafcience des grandeurs 4 fon commencement en vn pli
ou fuperficie plane. ’ ' '

Aufsique cﬁux lignes
droictes font paralleles ' ,

uant elles font cétinuées en va plan d’vne part & d'au~
tre,& d'vne diftance efgalle.
DEMANDES.

' v
D"vn pointt d Yn autre poinkt mener Yne ligne droitte,
_ FORCADEL,
" Depuis I'vn 4 l'autre de tous les deux poinéts ,nous y
pouuons confiderer vne ligne droi®e mence. :

: :

Continuer Yne ligne droiCte finic tant qw'il en fera befoin.
: FORCADEL

Touteligne droicte terminée,fe peut confiderer eftre
ctinude d'vne part & d'autre ; tant qu'il en fera befoin.
Celles cy fontles deux demides qui appartiennentdla
lignedroi&e, 3 S ! )

Defcrire Y cercle a Lentowr & poinét, & g’ ynetelle diftar
1)
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\J
ccquon Youdra,
FORCADEIL.
A I'entour d'va chafcun poin&,nous y pouuons con-

fiderertantde cercles qu'on voudra, & de telles diftices -

oudetelz rayons qu'on voudra: cefte cy eftlademande
du cercle : & ces trois chofes demandées font celles qui
fontneceflaires ila compofition , fation , ou fabrique
de figures, - - -

COMMVNES SENTENCES.
: 1
Les chofes ¢fgalles a yne,font ¢fFalles entre elles, '

- FORCADEIL.
De trois grandeurs aufsi, la premiere eftant efgalle 3
la feconde,& la feconde ala troifiefme, la premicre & la
trotfiefme,feront efgalles entre elles.

2 :
Et fi a chofes e[galles [adiouftent chofes efgalles,les touts feron

ezanx,
FQRCADEL,
Come fi vie liure moins cinq folz, vaut quinze folz:
endonnantd’vne part & d’autre cinq folz, certainemét
- vneliure vaudra vingt folz.

3 :

Et fi de chofes efgalles, ¢ lewent chofes efgalles , les vestes feront
efgalles. , ‘ -

_ . FORCADEL, _ ,

Comme fi vne liure plus cinq folz, vallent vingt-cinq

folz, en leuant cinq folz d’vne part & dautre , certaine-

mentvne liure vguara‘ vingtfolz, ~ T

L = — .
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n'z'vcx.xn-z.‘ . 8

Etfi & chofes ine[galles madwus’lc chaf s c/"galles les touts fe-
ront ine[ganx.
FORCADE I’n t
Etcequifeferaauecla plus grande,fera plus grant,

Et fi de chofes ing[Falles fé leumt chofes efgalles,les restes feront
snefFalles.
FORCADEL:
Etce quirefteradelaplus grande,fera plus grant.

Les chofes qus font doubles 4 Ve mefmes, font efgalles enty'elles,
FORCADEL, .
Les chofes mefurées efgallement d’vne mefme mefu-
re font efgalles entre cllcs. .

Et les chofes qus font la mome 'dyne me/'mes Jont efgalles entre

elles.
FORCADEL, .

Les chofes qui mefurent cfga.llcmcnt vne meﬁnc cho-

fe,font efgalles entr'elles. .
8

Et les chofes qui faccomodent bié [ yne en 1' antve,go e /’exce-

dent }m Pynelautre , font efgalles entr'elles.
FORCADEL.

LesTignes, les plans, & les-angles plans ,pcuucnt con=
uenir cnfcmblc.

Ieto#r eﬂ plus gmnt, queﬁ pdme '
s "~ FORCADEL ' , .

Comment pourradoncques eftre lapartlc,plus gran=
de quic fon tout.Mazs prenonsicy en paflant que les par-
tiesd'vn tout, font nommées parties- du tout, comme la
paruc, car lcsaiamcs fontvne piece d've tout, comme la
pamc du mefme tout,eft vne piecede ce tout 13,

v (
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10
" Tous les angles droilts font efgaux entr'enx.
FORCADEL, -

Toutanglerectiligne efgal 3 vn droi&,fera droid.

: 1 '

St defJus dewx lignes droi€les, tombant Yne ligne dvoitte, furct
les angles dedans dyne mefme pare plus petits que deux: draiéls,
icelles eflir voufiours menees fe vencontreront de lu part, en laguel=
le font les angles plus petits que dewx droiéls,

FORCADEL
Cartant quelesangles . 1 :
dedans d'vne mefme part \
{feront efgaux , i deux . . .
angles droi&s,elles ferét '»%a“ % :

paralleles.

. : .12
Dewx: lignes droites, ne comprennent pas yn [pace.
FORCADEL
Car toutesles deux lignes droictes, ou elles font paral-
" leles ounon, & en quelque forte quielles foiét. Il faudra
pour le moins troislignes droiétes pour ctenir vne fus
perficie. Nous pouuds prédre icy que deux lignes droi-
Gesayitsles mefmes termes ferotcfgallesl'vne dl'autre;
aufsi que fi deux lignes droies efgalles I'vne d l'autre
ontles mefmes termes , elles faccommodcront I'vae en
Pautre, ‘ _
VEST-CE QVE RESOLVTION. .
Refolution,eft prendre la chofe cherchée,comme c6-
cedée,par les chofes qui fenfuiuét, de quelque chofe ve-
ritablement concedée. . S ~ o
QVES-CE QVE COMPOSITION.
- Mais compofition,¢ft prendrela chof¢ concedée, par
les chofes qui f'enfuiuent enla terminaifon ou occupas
tion,delachofe cherchée, - : ,
T Propofition
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PROPOSITIONS.

N , r ‘

. Deffus ne ligne droicte donnée & finie , faive “vn triangle

equilateral. : : :
"FORCADEL, -
RESOLVTION, ‘

- Sur lalignedroi¢te donnéea, b, foit faittle triangle
equilaterala, b, ¢, il eft certain que les cercles defcrits &
P'entour des poincts 4,& b, dela gradepr delaligne don-
néea,b, paflerot parle poinct ¢, & fentrecouperontau
me{me poin&, duquel font menées les deux autres li-
gnesdroiftesc, b, & ¢, 4, aux deux centres.

COMPOSITION.
Soyétdefcrits deux demis cercles,a 'entour des deux

extremitez delaligne donnée , d’vne mefme part, dont
lerayon foitlaligne donnée, & du poin& ou ils fentre-
coupent,fodvcnt menées deux lignes droictes aux deux
cétres, carelles,& laligne %‘*
donnée parferot letrnan- > - / \
gle demandé¢, par la pre- >
miere & troifiefme demd- 5
-des, 20. 15. 24, deffinitions %
& par la premicre com-F
mune fentence, ,

. 2

D" Vi poinét donné,;mener Yne ligne droicle,cfgale & yne ligne
drorcte donnce, "

: FORCADEL.
: RESOLVTION.
. Cefte refolution eft delafuiuante & de cefte cy. De
deux lignes droitesinefgallesa,b,8c,d,cefte cy la plus
§r5dc,& Tautrela plus petite, foitleuée de la plus gran-

ela particc,d,efgalle dla plus petite, & furlaligneb,c,
foit fai&le triangle b, fic, ayant les deux coftez b £,& fic
sfgaux,& menéesversg,&h,dela partdels bésztiﬁ qu'l
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en ferabefoin:il eft certain que la circonference du cer-
cle,defcrit dl'entour du poinéte,du rayon c.e,terminera
lalignef, g,au poinétg, & lacirconference du cercle de-
fcritalentour du poin& £, dela grandeur de £, g, termi-
neralalignef,h,au poinéth, & refterab, b, ef :ﬁlc icg,
ceftadiredce c’eﬁ ddireencoresia b, fi clgoncqucs a
Ientour dupoinét b, & durayon b b, eft defcrit vn cer-
cle,la circonference d'iceluy,paflera parle poinét 4.

]

’ COMPOSITION.
“Soitdefcritau cofté de laligne menée,de 'vne des ex-
tremitez delaligne donnée au poin& donné, vn trian-
flc,ayit les autres deux coftez efgaux, ce qui fe faict par
a %rcmicrc demande, & parla precedente propofition:

ou bien en defcriuant deux demis cercles , a 'entour des
deux extremitez delaligne menée d’'vne mefme part,&
de la grandeur plus grande que la moytié d’icelle, &c.
£ar la 22, les deux coftez efganx menez dela part de la
- bafetit «}u’il en ferabefoin , foit defcrit vn cercle dl'en-
tour de l'extremité choifie de la lignedonnée, & dela
guantité delaligne donnée, la circonference du cercle,
eferit dTentour dela cyme du triangle,& de la grideur
depuisladi@te cyme iufquesld, oula circonference du

1

cercle terminé,l'vn deg coftez mené,terminera en 'autre
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cofté menélaligne demandée depuisle poin& donné,
par laz demande &la 3 deux fois, par la 15 deffinition
deux fois , premiere & troifiefme communes fentences.
Mais file poinét doné eft 'vne des extre-
mitez mefme delaligne donnée, laligne
droi¢te menée dupoin& donné ,ilacir-
conferéce du ccrcfc defcrit 4 'entour de
luy, & dela grandeurdelaligne donnée
feralaligne ﬁcmandée , parla troifiefme* \w
& premiere demande,& parlaig deffinition.

Dedeux lignes droictes incfgalles données , oster dela plus
grande Ve ligne droicle efgalle a la plus perite.

FORCADETL,

La circonference du cercle,, defcrita 'encour de 'vne
des extremitez dela plus grande des deux lignes propo-
{ées ;delagrandeur d'vneligne efgalledla plus petite,
fortantde fa me{me extremité , fi la plus petite n’en fort,
couperade la plus grande vne piece efgalle dla plus pe-
tite par la precedente propofition,, troifiefme demande,
13 deffinition,& premiere commune {en-
tence.Cleft cefte propofitis , parlaquelle
font mefuréesles 16gueursdes lignes droi |
&es, comme parlas6 fuinante feront me-
furez les plans parallelogrammes , & par
lastde l’onzic(rrilc les folides parallelepi-

-pedes,Ceft d dire contenus de plans paralleles,

Si de dewx triangles, les de:x costex de [ font efganx aux
deux coftex de Lautre Yn chacun au fien, ¢ Pangle de [vn, co-
tenst des deux: coftex efganxeft efpal a langlede lautre:il anrot
labafe efgalle alabafe,crle triangle fera efpal an triangle, ¢
les autres angles aux: autres angles, yn chafcun au fien, cenx qus

Jont oppafex anx coftex ¢fzanx.
' Cij
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FORCADEL. Y

RESOLVTION. _
De deux triangles qui cuiennent bié enfemble, & ne
fe excedent fas,'ccrt'aincmét les deux coftez de I'vn font
efgaux aux deux coftez delautre vn chafcun au fien ,&
I'angle contenu des deux coftez efgaux del'vn, eft efgal
dTangle cotenu des deux coftez c(ggaiu{ del’autre,labafe
del'vn eft efgalle d1a bafe de autre, le triangle au trian-
gle,& lesautres angles de'vn fontefgaux aux autres an-
gles del'autre , vn chafeun au fien,, C'eft d {cauoir les op-
pofez aux coftez efgaux, oules contenus de lignes droi-
es efgalles, & pour le dire tout 3 v mot,ceux qui fen~
trerapportent,par 1a huitiefme commune fentence,
COMPOSITION.

Car parla couerfion ‘de la huictiefme comune fentéce,
I'anglede'vn couiendra auec'angle del'autre fembla-
blemét,& les coftez de I'vn cSuiendront auecles coftez
del’autre,vn chafcun au fien,de 13, fi la bafe ne conuient
auec la bafe,deux lignes droictes feront ou csprendront
vnefuperficic,ce qui eft cotre la derniere cdmune fenté-
ce. Les bafes des triangles d6cques, cSuiendront enfem-
ble,& par ainfi Ies ba(gcs {erot efgalles;le triangle au tria-
gle, & les autres angles fentreraportans ferét efgaux v
chafcuh aufien par la hui&icfme commune fentence.
Mais retenonsen la propofition,que files angles propo-
{ez fontinefgaux, les bafes des tridgles feront aufgi nef

galles&ec.,
Y % D AD

5 | :
En tout triangle Ifofcele, les angles qui font en la bafe font ¢f~
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Ak X entr enx : g avant mené les lignes droi€tes efgalles , les an -
Zles qui fant fouls la bafe , feront efgaux entr'eux.
: FORCADEL.,
~ Carendefcriuant vn cercle, a Pentour dela cyme du
triangle, d’vne quantité plus grande quel'vn des coftez
efgaux du triangle , & menant deux lignes droictes des

" deux extremitez de labafe aux deux poinéts, ou la cir--
coferéce coulpc lefdi&s coftés menez, on aura fai& deux

rans triangles,& deux petits, dontdes deux plus grans

a bafc fera efgalle i la bafe : les angles qui fe raportent,
feront efgaux entr’eux, ceux du grant au grant, & ceux
du 1Pctit aupetit: & par ainfilesangles du triangle pro-
polé qui fontenlabafe d'iceluy,feront efgaux entr'eux,
& ceux aufsi qui font foubs la bafe d’icc%uy par lapre-.
miere deux fois 2 & 3 demdides,par la 3 deux fo1s, & 8 c6-
munes {entences, & parla precedente propofition. De
13 fenfuit que tout tridgle equilateral, eft equidgle:caril
veutdire en la premiere partie,que fi en vn tridgle,il y a
deux coftez égaux,les angles oppofez aux coftez efgaux:
ferot efgaux. Maisretenons en la propofition; que fi les
deux coftés d'vn tridgle {6t inefgaux, fcs angles qui font’
en la bafe d'iceluy:fontaufsiinefgaux. Auifsien menant
vneligne droi&te del'angle, d 'angle d'vn Rhébe parla.
premiere demande, certainement faar la A '

* conuerfion delaz: deffinition,par la pre-.
miere partic de cefte propofitio, & parla
feconde commune fentéce,les angles op-
p?fcz d’icelle figure feront efgaux en-
tr'eux. :

6
Si deux angles & ynevidgle fone efganx entreus,anfSi les co-
JSlex oppofex anx angles eyzrgmx,ﬁm efganx enty'eux.
FORCADEL. \
Car fi les coftez oppofez aux angles efgaux, font inef-
gaux, ayantleué du plus grant & depuis lgrq_ desangles
: 1ij
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efzaux vne piece efgalle au plus petit, & mené vne ligne
droi¢te du poinét dela foubftraction d I'autreangle pro-
pofé, on aurafaict vn nouueau triangle efgal au propo-
1é, ce qui eft contre la 9 commune fentence ,‘parﬁa trois
& quatre propofitions & premiere demande. Cefte pro-
polition eft conuerfe i la premiere partie A
delaprecedente, quieft fapropre caufe, ,
dont f'enfuit,que tout triangle equiangle
eft aufsi equilateral , & quc%cs angles en *R
labafed’vn trianﬁlc eftans inefgaux, les
coftez du tridgle {erot aufst inc(%,aux. °

7

Deffus Vne mefme ligne droitte , deux autres lignes dyoitles
efgalles a dewx mefmes é;‘ms droiltes,chafcunc d chafcune,ne fé
posrrot mener & deux diuers poinlls, ¢or en Yne mefme part,lef
quelles ayent les mefmes termes, qw'ont les d-ux premseres.

FORCADEL,

Il veut dire qu'vn triangle ne peut auoir deux cymes:
car files deux poinéts font en vne mefme ligne,ceft 3 di
reenl'vnedeslignes menées, la partie ferowe efgalle au
tout,ce qui eft contrela 9 commune fentence,finonl'vn
cftantla cyme del'vn triangle,& autre eftantdehorsi-
celluy, en menant vneligne droiéte de'vn poinétalau
tre,clle ferala bafe de deux triangles, defquels les cymes
ferontlefdi&ts termes, defquels trianglcs?cs anglesenla
bafe d'vn chacun feront c?gaux entr'eux : & parainfile
plus petit vers feneftre, fera plus %rand queleplus (Pctic
vers dextre,& 4 plus forte raifon,le plus grant vers {ene-
ftre, fera plusgrant, que le plus petit vers dextre, ce qui
eft contre la 9 commune fentence,par la premiere dema-
de, parla premiere partie de la cinquiefme propofition,

arla g, & laconuerfe de la premicre commune fentéce.
ais fil'vndes poin&seftdedans I'vn des triangles,la
ligne droi€te menée del't a l'autre poin&,fera toufiours
labafe de deux tels triangles Ifofccﬁes »de l'vndefquels

-~
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ayanteftendules deux coftez ef gaux,lgar vnemefmema
niere de ratiociner, vn angle feroit efgal & plus granta
vn mefmes,ce quieftimpofsible , la fecode partiedela g

propoﬁtién y eftant plus.

| AAr A@

Sidedeux trid@les, les dewx coftex de [yn , font efpaux anx
denx: coftex de Lautre, i chafcun an fren, & la bafé efpalle d la
bafe : sl auront Langle e[gal aLangle , celuy qui est conteny de li-
Znes droslles c/gdlés. '

FORCADEL,

Carlabafe de I'vn faccommodera fort bien dla bafe
del'autre,par la conuerfedela 8 commune fentence:&
eftants les bafes accommodées femblablemét, fi la cyme
de I'vn ne faccommode auec lacyme del'autre, Il ad-
uiendra le cotraire de la precedente propofition : les cy-
mes doncques faccommoderont, & les deux autres co-
ftez aufst, va chafcun au fien , ou bien il aduiendroitle
contraire dela derniere commune fentence : & par ainfi
Yes angles des triangles qui fentreraportét , ferot efgaux
entr'eux , Deld au%si les tridgles ferot efgaux 'vn a I'au-
treparla 4 propofition:cefte propofiti6 aufsi nous dict

“tout dlafois, queles angles des dicts deux triangles fera
© portans,feront efgaux I'vn dL'autre, -
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-9 '
Couper Yn angle reCliligne dorme’,etz deux efgallement,
FORCADEL o
11 faut defcrire vn cercle d'entour de l’anglc donné,

& d'vne telle grandeur qu'on voudra, & al'entour des
deux poin&s ou la circonference du ¢ercle coupe les Li-
§ncs groi&es quicontiennent 'angle donné ,ayant de-

critdeux demus cercles dela part oppofée d I'angle d6-
né,& d’'vne mefme & telle grandeur qu'on voudra,plus
gride toutesfois quela moitié de laligne droicte,quieft
entre lefdiéts poinéts, & cela fe feraparlazz propofitio,
ou bien les rayons des demis cercles eftans efgaux i ladi-
- &eligne,cela fe fera par la premiere propofiti6 : laligne
droicte menée del'angle donné au poinét, ou les demig
cercles fentrecoupent, diuifera l'angle donné par le mi~
lieu,ou en deux efgallement,parla3 & premiere, & fi1'6
veut,la feconde demandes:maisla premicre y pourra e-
ftre prife 4 fois, & parla qrcccdcntc propofition. Nous
pouuds prédreicy que laligne droite menée de I'angle
alangle d'vn quarré, diuiferalesangles ’
opofez d'icelluy parle milieu, & I'vne
moitiévautlamoitié d'vn droi&,aufsila  © ¢
ligne droi¢te menée de l'angle d l'angle
d'va Rhombe, diuiferaiceuxanglesen F

deux efgallement, * °

10 .
Couper Ve ligne droicte donnée & finic,en deux e/"gaﬂemé"t.
FORCADEL.

11 faut defcrire deux cercles a 'entour des deux extre-
mitez delaligne donnée d’vne mefmes, & tclle grideur
qu'on voudra : mais qu'elle foit plus grande quelamoi-
ué delaligne donnée, & cela fc_lfacra. parlaz2 propofitio,
ou par la premiere propofition , fi les rayons des cercles
font efgaux dla ligne donnée(car 'on defcrira aux deux
coftez delaligne donnée vntriangleequilateral, dotles

- cymes

- N
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ymes ferontles deux poinés, ou les cercles fentrecou-
peront)& laligne droicte menée entre les deux poinés,
ou fe terminant aux deux poinéts,ou les deux cercles £¢-
trecoupent,couperalaligne donnée en deux efgallemée
parla cf)rcccdcnte propofition, & parlag fPropoﬁtion, Y
confiderant la premiere demide, tant de fois qu'il en fe-
ra befoin. Et dela eft manifefte Elﬁue le poiné&t,oulaligne
daonée eft couppée en deux efgallement, eftle fin milieu
d’icelle. Enlatroifiefme,en laprecedéte,
& en cefte propofitié , nous gouuons co- =3
gnoiftre comme le nombre e faiét parla
diuifié du cotinu,ainfi quele veulétceux
qui vont philofophit, & commele con-
tinu eft diuifible,ou fe peut diuifer en in-
finité, 1

I .
Mener ne ligne drosété a dyoiéts angles fur yne ligne droile a

domnée,¢r & Vn poinlt donné en icelle.
FORCADEL, .

11 faut defcrire vn demy cercle dTentour du poin&t
donné,& d’vne'telle grideur qu'on voudra,& a l'entour
des extremitez du diametre 1cll fautdefcrire deux demis
cercles d’'vne mefme part & d’vne mefme gradeur, plus
grade ciuc lerayon:car cela fe feraparla 22 gropo_ﬁnon,
ou parla premiere : laligne droi&e menée du poin& ou
les 'deux derniers demis cercles fe coupent, au poinét
donné,ferala perpendiculaire demidée parlas cfropo-
fitio eu parla cfef niti6 du cercle,& la premiere deman-
de,& par lafeconde demande,fil en eft befoin, & par la
8 propofition, & 10 deffinition. Il nous faut prédre icy
quileftimpofsible de me

nerd vn poincten vneli- A %
gne deux perpendiculai-

res:carlangle droi&t faict
d’vnepartdel'vae, feroit ,

clgal alangle droit,faick
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delamefme part del’autre,par lato commune fentence, -
ce quieft contrelan & 9 communes fentences:& parv- -
ne mefme fagon de faire , 1l eft impofsible gu’vnc ligne -
droiéte foit perpédiculaire fur deux lignes droictes {'en-
trecoupans,au poin&t ouelles fe couppent. '

. 12

Deffus Vne ligne droicte donnée ¢ infinie, ¢ " vn pointt do-
né qui n'eft pas en icelle mencr “yne ligne droiéle perpendiculaire. .
FORCADEL, .
- Hlfaut defcrire vn cercle dI'entour du poin& donné -

- quicouppelalignedonnée,& d'entour d[::s deux extre-
mitez dela partie delaligne accommodée au cercleou
terminée la circonference des deux parts, ayant defcrit
deux demis cerclesd’vne mefme grandeur plus %randc
guc la moitié deladiéte (Partic accommodée, dela part
claligne donée , oppofée au poin@ donné parles mef-
mes propofitions:laligne droite menée :
. dupoin&donnéau poin&, oules demis
cercles fentrecouppét, ferala perpendi-
culaire demandée parlas, 3 & 2 demddes
filen eft befoing, parla deffinition du
cercle , & parla 9 & 4 propofitios,& par D

laro deffinition,

. .
St Vne ligne droi€te,tombant /S;ﬂ‘ Yne ligne droite,farét des an-
Zles:onils fevont droicts,on bien efgaux a deux droicts,
FORCADENWL, ‘

Car fielle eft droiéte ou perpendiculaire furlaligne,
furlaquelle elle tombe,les deux anglesqu’elie fai& feroe
droicts parla conuerfion delaro gcfﬁnition ,finon en
menat voe perpendiculaire au poin& ou elle tombe, fur
celle quila fouftient par lan propofition, certainement
les deux angles que laligne tombant fai&,feront efgaux
atroisangles, parlag & : commmunes fentences: ( carle
grant en vaut deux,) & par les mefmes, lesmefmes trois
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angles, feront efgaux 4 deux angles droicts (car'va des
angles droiéts en vautdeux ) & parainfiles deux angles
propofez, ou faicts,feront efgaux d deux ;_mglcs droicts,
par la ﬂgrcmicrc commune {entence : mais prenons icy -
en paflant, que les angles qui fe font 4 I'entour d'vn
poinét(qu'ils nomentles angles de'efpace,ou en 'efpa-
ce, cefta direlesangles quifontd 'étour du centre d’'vn
cercle)font efgaux d quatre angles droits, parla8 com-
mune fentéce,& par cefte propofition icy. Aufsiil nous
faut prendreicy, quequant deuxlignes .,

droiétes cotiennentvn anflc droi&, el- P
les font entre-perpendiculaires,&d’aui-

tage %w toutslesangles cLLtli fefontivn

poinct envneligne droicte d'vne part, , ¢

font efgaux i deux droicts &e. 1

I
Sidyn poinét qui eft en “yne Zgne droille,ayant mené deux li-
gres droictes , non d yne mefmepare , font dewx angles efgaux @
dewx angles droi€ls:icelles lignes droites fervt diveCEemét enséble,
FORCADEL, ‘
. Car en menant I'vne des lignes menéesdela partde
Fautre parla = demande, elle paflera par l'autre:comme
lacaufe de ce quieft propofé par la precedente propofi-
tion, finon il?c ferontdeux nouucaux angles efgaux i
deux angles droiéts par la precedéte propofition: & par
ainfiil ferot efgaux aux propofez parla premiere com-
mune fentéce : 1l refteroit donc vn petitangle efgald va
fon plus grant,parla 3 cdmune fentence:ce quieft con-
trela 9 commune fentence. Mais retenons que lapro-
pofition veut dire , queI'vne des lignes A
menées doibt eftre menée vers dextre, ‘“‘é }.
& lautre vers feneftre au plan mefme,on
eft lautre ligne:c'eft d dire,que toutes les
trois lignes- doiuent & fentendét eftre d
wvnme{me plan: & de cefte propo_ﬁ_tion‘D _
: ij



LE 5, LIVRE DES ELEMENTS
nous pouuds prendre qu'vnangle ouuertne vaudraiae
mais gcux angles droits:car en menant vneligne drois
&ediuifantl'angle, les deuxlignes quile comprennent
fetoucheroientdirectement: & parainfine pourroient
contenirledi¢tangle.

15

Si deuxe lignes droiCles e couppent ['yne Lantre , elles feront les
angles qui font Uy contre lautre,efganx enty’eux.

FORCADEIL.

Carl'vn d'iceux, auec celuy quiluy eft aupres, valent
deuxangles droiéts par lax; propofition, & parla mef-
me celuy quiluy eft aupres, & celuy quiluy eft contre,.
valent deux droilts : doncques par la premiere commu-
nc¢ fentence, I'vn des angles , & celuy qui luy eft aupres,
vaudront celuy quiluy eft contre, & celuy qui luy eft
frcs,& cn oftant d’vne part & d’autre celuy quieft pres,

es angles qui font1'vn contre 'autre,{eront efgaux'vn
alautre par lagcommune fentence. Prenons icy aufst

u'vneligne droiéte perpendiculaire,fur vne ligne droi. .
gtc, & menée versl'autre part, eft perpendiculaire aufsi
{ur lamefmeligne,& les deux lignes dlz'oi&cs.fcrét entre
.pcrgédiculaircs d’vne part & d’autre , parla feconde de-
made, par cefte propofition, par la cduerfe de laro com-
mune fentéce & parlato deffinition. Et pourla couerfe
de cefte propofitié,fi desangles qui {foht a'entour d’vn
poin&,ceux qui fontI'vn cotre autre, font efgaux I'va
alautre:certainemér deux lignes droiétes tit feulement:
{entrecouperontau mefme poin&,finon en menant!'v-
nedeslignes qui contiénent I'vn desan- A '
gles plus oultre, par la2 demande par ce-
{te propofition, & parlarcommune fen-
tence, la partie feroit efgalle d fon tout:ce
quieft contrela 9 commune fentence.

Entos tigle e mené Py ol il e ploe




2= -PEYOEIDE . - - 15
grie § Lun, & aufSi § Lautre des angles dedis gui luy 56t oppofexc .
FORCADEL,
+ "Pour oppofez il faut-entendre en ceft endroit, qui luy
font loing: Carl'angle dehors,& celuy quiluy eft pres
desangles dedans dutriangle , valét deux angles droiéts
arla 13 propofition : mais celuy quieft IPrc:s &I'vn ou
f’autrc, es autres angles dedds du tridgle font plus petits
adeux droiéts parla conuerfion dela penultiefme com-
mune f{entence : doncques par lag commune fentence,
I'angle dehors fera plus grant que I'vn, oulautre des an~
gles dedans du triangle quiluy fontloing. -
OV AVTREMENT.
" Carles deux coftez qui contiennent 'angle dedans du
triangle, pres de l’ang?c debors eftans menez , font 'an~
gle contre I'angle dehors, efgal dl'angle dehors parla
Frcccdcntc propofition:iceux coftez menez eftans diui-
ez efgallement par la 10 propofition , & aux deux en-
tours gcs deux poinds des diuifions , ayant defcrit deux
cerclesdela grandeur, qui eft depuis vn chacun poiné&
des diuifions 4 I'angle oppofé au cofté diuifé , parla pre-
miere & 3 demandes, & ayant menéles diametres des.
“cercles paflans par lefdiéts angles & poinéts, parlaz de-
mande : & d’auantageayant mené deux lignes droictes,
depuisl'angle dehors aux deux extremitez des deux dia~
mhetres , on aura fai¢t deux triangles d’vne part & deux
d’vo autre , defquelslesangles qui font AL
partiesdes angles dchors,(%ront efgaux
aux-deux angles dedaris du triangle qui
leur font raportez vn chactt au ﬁgcn ar
la1g deffinition , par la precedente & 4
propofitions,& parainii 'angle dehors o
feraplus grant queI'vn & puis quel'autre des angles de~
dans qui luy font loing. |

F

G

. 17 LIEPN .
: ._‘Dc-tm:r:':mgie,ks_dm_muglcspﬁmqmlqnlé‘oqg_qm_qeﬁk,
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Sont plus petits que dewsx: droiéls.,
FORCADEL
~ Carayantmené plus oultre & d’vne partle cofté du
tridgle,li ou fontles deux angles: certainement 'vn d’i-
ccux,gf:xi eftloingde l’a‘.glc dehors, eft plus petit iluc I'i-
gle dehors, parlaprecedente proFoﬁtion,& parlag4 co-
mune fcnrcncc,lc&i&s deux angles dutridgle,font plus
{)ctits quel'angle du triangle,pres del'angle dehorsauec
“agle dehors, lefquels font efgaux 4 deux angles droiéts
parlan; propofition, doncques parla premiere commu-
ne fentéce, ou fa conuerfe,deux angles dedans d’vn tria-
gle feront plus petits que deux droiéts, &c. Nous pou-
uons prendre en cefte propofitié, que d’'vn poinétd vne
ligne droi&te, on ne pourra mener plus de deux lignes
droictes efgalles : car i on y en pouuoit mener trois, par
la premicre partie dela s propofition, lesangles cotenus
desdeux extremes & de ladiéte ligne feroiét efgaux aux
anglesdes coftez decelle dumilieu, & par ainfiddeux
droiéts, parlaxy propofition: ce qui eft contre cefte pro-
pofition. Nous auons pris aufsi en la pre-
cedentedela cnultic}x)nc commune {en-
téce, queles (fcux anglesdedasd’vn tna-
gle pris en quelque forte que ce foit,ferot
plus petits que deux angles droiéts. D_c
: 18
En tout triangle,le plus grant cofté, foustient le plus grane angle.
FORCADEL :

Car endefcrivant vn cercle, dl'entour delacyme du
triangle, & de la grandeur du plus petit cofté, & menant
vneligne droiéte del'angle oppof€ au plus granc cofté,
au poiné&t ou la circonference du cercle couppe leplus
grant cofté , parlaz demanderg deffinition & premiere
demande,on aura fai& vn nouueau triangle, ayant deux
coftez efgaux,dontles angles en la bafe font ef] %aux,cn-
tr'eux,par la premiere partic dela g propofitio , 'vn def-

e e

>~



* - .
DEVCLIDE, 16

uclz comme l’anFlc dehors, au regart du triigle qui eft
ﬁ)ubs fabafe,eft f) us grat, quel'vndesangles quieft en
la bafe du triangle propofé parla 16 propofition,& par
ainft l’autrchui cl la partie de I'autre
angle,oppofé au plus grant cofté,parlax
c6§nuncp E:ntéce,gu fagcéucrfe fcrg. aufsi %é
plus grand :doncques parlag commu-
ne fentéce, & 4 plus forteraifon I'angle
oppoféau plus gric cofté fera plus grar, ® ¢

19
En tout tridglele plus grit angle eft fouflens du plus grit coft,
: FORCADEL,

Car fi les coftez font efgaux , les angles enlabafe du
triangle font efgaux par la premiere partie dela g propo
fition : ce qui eft contrela 9 commune fentence : & file
cofté oppofé au plus grantangle, eft plus petit que I'au-
tre cofté du tridgle,’angle [)ropofé Flus petit feroit plus

rant, quele plus gratangle propofé par A '
precedéte propofition, ce qui eft aufsi i
contre la g commune fentence, le cofté %

du triangle docques oppofé au (Plus grit
c

angle feraplus grant, come caufe du plus
gratangle parla precedente propofitis, ® °
20
En tout triangle,les deux coStex pris en quelque forte que ce foir,
Jont plus grans que Lantre. '

FORCADEL,

Car en defcrivant vn cercle d1entour de'angle , con-
tenu des deux coftez d’vn triangle & dela quantité de
Pvndes coftez parla 3 demande , & menant vne ligne
droi¢te de I'angle du triangle d'extremité du diametre
du cercle paffant par autre cofté, par les 1 & » deman-
des: 'vn des coftez detoutle triangle ainfi fai&, fera ef~
gal aux deux coftez du triangle propofé parla 15 defhi-
nition 2 commune {entéce : on aura faict aufsi vn trian-
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le nouueau ayantles deux coftez efgaux & parainfiles-
gcux angles en la bafe d’iceluy feront efgaux entr’eux,
parla 5 propofitic:I'vn defquels auecla partie, & d plus .
forte raifonauecl’vn desanglesdutnii- o ,
gle,aueclequel fen fai& vnangle, fera w%, .
plus grant que 'autre parla 1 & 9 com- v :
munes fentences , & par ainfi par la pre-
cedente propofition, le rayon du cercle, A
aucc l'autre cofté du triangle gopofc’, ¢ *
feront plus grans quele troifiefme cofté d'iceluy.

83 des extremitex de [sn des coftex dun triangle,on meine deux:
Lignes draittes dedans iceluy : elles fevont bien plus petites que les
JZ‘: autres costex, du triangle : mais elles contiendyont “yu plus:
Zrant angle.

FORCADEL, :

Des extremitez delaligne droicte «, b, eftant I'vn des:
coftez du triangle 4, ¢, b, foyent menéesleslignes droi-
&es 4,d, &b, d, {e trounans enlaligne ¢, b, quicftaufsi
I'vndes coftez du tridgle au poinét d: Il eft certain que
les lignes a,¢, & ¢, d, font Plus grandes quelaligne«, d,
parla Yrecedcnte propofition:& parla 4 communefen
tence les lignes 4,c,¢,d,& d,b, Ceft A dire,4,¢, & ¢, b,
{ont plus grandes queleslignesa, d, &d, b, maisl’angle
a,d,b, Ceft d dire,I'angle quieft cGrenu des didteslignes
menées,eft plus grit que l'angle s, ¢, b, far laxé6 propofi-
tid:car il eftI'angle dehors auregart del'agle qui fe faié
enc,ouauregartdu triigle 4,¢,d:Delifilerencotre des
deux lignes menées des deux extremitez de I'vn des co~
ftez d’vn triangle, fe trouuent totalement dedis [e trian-
gle, ayant pris deux fois vne telle maniere de demdftrer
(I'vne d'vne part,&l'autre de l'autre part)apres auoir
mené'vne d’icelles iufques i 'autre cofté du triangle
propofé,certainemét & A plus forte raifon les lignes me-
nées, feront plus petites que les deux autrescoftez du

\ ‘ -7 triangle
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triangle proFofé :mais elles contiendront vn plus grant
angle:lequel fe demontftrera aufsi plus grant en menant
vne ligne droicte del'angle dI'angle vers la bafe parla
premiere & {econde demandes: car celuy contenu des
deux plus petites lignes, en contient deux par a8 com-
mune fentence, vo chafcun defquels eft plus grant par
la 16 propofition, qu'vn chafcun des deux angles auf-
quels eft efgal I'angle contenu des deux plus grandes
lignes parla 8 commune fentence. _

c A -
AA A
o AV " i

Faire'yn triangle de trois Iignes droittes , efgalles 4 tvoss lspnes
droiCles données : mais il fant que les deux: Lignes prifes en quelque
Sforte quece fait , foyent plus grandes que Lastre. Car en tont trian~
Zle les deux costex, pris en quelque forte que ce fuit, font plus grans
gsie Lantre., ,

FORCADEL,

- 1l faut deferire deux demis cercles d’vne partd.l'en-
tour des extremitez d’vneligne droice efgalle a I'vne
deslignes données, I'vn de la quantité de I'vne des deux
autres i ﬁncs , & l'autre de la quantité dela troifiefme Li-
gnedes donées:& les lignes droiGes, menées du poindt,
oules demis cercles fentrecouppent aux deux centres,
parferontle triangle demandé , par la 3 propofition,ou
parlaz & 2 fr?oﬁtions , trotficfme & premiere de-
mandes: par la deffinition du cercle,& par la premiere
commune fentéce, Deli files trois lignes donneés, font
efgalles ent'elles,il faudra faire comme nous aEt‘lons g
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dla premiere propofition: & files deux font efgalles en-
tr'elles,tant feulement, 1l
faudradefcrireal’entour
des extremitez de I'ine- ¥ / WNe  \n g
gale,& d'vne mefme part e
Jeux demis cercles, cﬁ)ﬁt % —
les rayons foyent efgaux, U ——t,
iedis,vn chafcun,a‘;lg‘vnc desdeuxlignes efgalles,
2 .

Mettre an cofté dune ligne droilte donnee, ¢ 4 “vn poinét don~
ne'en icelle, Vn angle reCtiligne ¢fgal 4 Vn angle reCtiligne donne.
Lo FORCADEL,

11 faut defcrire vn cercle a I'entour del'angle doné de
telle grandeur qu'on voudra , & vn demy cercle 3 l'en-
tour du poinét donné de lamefme grandeur (& I'vnede
ces deux chofes laquelle qu'on voudra, eftant faictela
premiere:) puis apres il faut defcrire vn demy cercle al'e
tour du poinét,ou le premier coupe laligne donnée d'v-
ne mefme part,& de fa quantité dg laligne droicte termi
née aux deux poinéts , ou le cercle coupe les deux coftez
gui contiennent 'angle donné, & ayant mené vneligne

roite du poinét donné au poiné, ou les demis cercles
fentrecoupentelle conticngra aueclaligne donnée, I'a~
gledemandé,parla; & premiere demide, & parla feco-
de dcmide,f'ifcn eft choin.par laxg deffinition, & troi-
ficfme propofition , & parla 8 propofition , ou bien par
la precedente propofition:& par ladicte 8, le cercle eftit
faiét.Ou bié faifant paffer vne ligne droicte,par les deux
lignes qui contiennent I'angle donné, on fe feradonné.
trois lignes droictes , defquelles les deux prifesen quel-
que forte que ce foit, feront plus grandes, ciuc las,parla
20 propofitid, le refte foit paracheué au cofté delaligne
donnée,& depuisle poiné& donné en elle parla precedé-
te, & parlag propofition . Mais retenons, que fil'angle
donné eft droict, la perpendiculaire menée fur la ligne

P
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dénécaupointdoné,en elle parferad’vne part & dau-
tre,l'angle demandé,parlan propofition:& fi'on veut,
parlaro deffinitio,&c. Par celte propo- A
fition aufsi nous pouuds faire vn triangle
cquilateral,equiangle & efgal d vn autre,
ouivntriangledonné, en faifant parla o—p® F
precedente c{:ropoﬁtion , va triangle de
trois lignes droictes,efgallesaux troisco- » H »
ftez du triangle donné,&c.& de tridgle en triangle, 'on
fera ainfi toute autre figure rectiligne.

2

Si de deux triangles les dewx: costex de ['vn , font effanx anx
deux coftex delasutve Vn chacun au fien: mais Langle plus (;mm,
que Langle contens de lignes droiCtes efgalles,il auror aufSs la bafe

plus grande que la bafe.

FORCADEL
Desdeux triangles«, b, ¢, & d, ¢, f, les deux coftez 4,5,
& b, ¢, del'vn,eftans efgaux aux deux coftez del'autre,
d,e,& ¢, f,vn chacunaufien, & 'angle quifefaictene,
del'vn plus grant, que'angle qui fe %ai& enb del’autre,
certainementla ba_(% d, f, fgra plus grande quelabafeq,
c:carendefcrivant dl'entour dupoinéte, ?e cercleg, b,
delagrideurg,e, parlas demande, & aufsial'entour du
poinctb,le cercles, £ , de lamefme grideur, & dela gri-
deurdelaligne droicte g, b, defcrivant vn demy cercle
dlentour du poinétiparlazdemande ,'du(}ucl la circo-
ference pafle parle poin& £, en menantlaligne droicte
b,k ,tant qu’if en ferabefoing parlar,& 2 demande,l'an-
gle 1,6, &, fera efgal i 'angle g,¢, b, par 1a precedente
propofition: deld parla; demandc chcriua'nt alentour
du poinct b, le cercle ¢,/, parla definition du cercle &
arla premiere commune fentencelaligne 4,4, feraef-
(gia.llcélalignc e, f» & par la4 propofion & premiere
emande,laligne «,/, feraefgalle alaligned,f: tout ce-
ladoncques qui fe diradel'vne,fe pourra cgr?,'&, ferade
1
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'autre.Mends doncques parla premiere demande, lali-

nedroi&ec,/, & ’entendons,& prenons pour bafe des:
§cux tridgles ¢, b, 4, ayant deux coftez efgaux,& du trid-
gle c,a,0: Tleft certain que l'angle ¢, , b, eft plus grant,,

uelangle c,/,a, parlag commune fentéce: & par ainfi
Vangle b, ¢, I, fera plus grant au mefme parla premiere

articdelag propofition , &c: Etd plus &rtc raifon par
fa 9 communc fentence,l’angle 4,c;,1, fera plus grit,que
Yangle c,/, 4, & par la1g propofition, le coft¢ «,/; du
triangle 4,¢,/, Ceftd dire,labafe d, £, fera plus grit,que
a,c. Mais filaligne ,/, ‘paﬂ‘oit parlaligne 4,6, comme
Ye voudroit direl'aduerfaire:certainemétlaligne «, £, fe~
roit plus grande que 4,¢, par la 9 commune fentence: &
fielle fa oit foubs 4, ¢, en menat toufiours laligne drok
&ec,/, parlapremiere de-

made, & les coftez efgaux % N\
b,c,& b,1, parla feconde -
demande, par vne mefme |
maniere de ratiociner pre-

natlafeconde Tartic ela @ EC —B

s propofitié aulieu de Ia premiere,toufiourslaligne «,/,,
¢eftafcauoird,f, {era plus grande,queq,c.

2

Si de dewx triangles, les deu:: costex de Pvn , font effanx anx:
dewx coftex de Lawtre, Yn chacun aw fien:mais la bafe , plus gride
que La bafe, ils anros aufii L angle cotens defdicls coftex plus grét
pelogle.  — "
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FORCADEL
- Car fil'angle fouftenu dela plus grande bafe,eftoit ef-
al 4 T'dgle fouftenu dela plus petite,la bafe feroit efgal-
Fe alabafe,parla 4 propoiition:ce quieft contrelag c5-
mune fentenee., Et fil'angle fouftenu dela plus grande
bafe,cftoit plus petit, que 'angle fouftenu dela plus pe-
tite bafe,certainement la plus petite bafe feroit plus gra-
de, quela 1plus grande:ce - ' N
qui eftaufsi cotrela g co- ?‘;ﬁ
mune fentence. L'angle
doncques porté delaplus
gride bafe, fera plus grat: \
caril eftla caufe de la plus *~= Fs c

grande bafe par la precedente propofition.. - .
' 26

Side dewx triangles , les dewx; angles de lun , font efganx anx
denx angles de Lantre, Yn chafcun an fien: ¢o le cofié de Lun efgal.
aw cofté de Lawtre : onbien celuy, an cofte duquel fone les angles of~
gawx:oubien celuy gui foufhient [un des angles efgaux : 1l auront
anfSi les awtres coftex cfganx anx autres coftex , W chafcun an
Joen @ Lantre angle,efgal a Lantre angle, : '
FORCADEL.
RESOLVTION.

Enlarefolution dela 4 propofition, nous auons pris.
lesdeux coftez del'vn, efgaux aux deux coftez del'au~
tre, &c. & en cefte cy, dela mefme, il nous faut prendre
deux angles de I'vn,efgaux & deux angles de 'autre, &c.

& le triangle efgal au triangle.
COMPOSITION. :

Desdeux triangles, 4,5, ¢, & d, ¢, f; les deux angles de
I'vn,quifefonten 4, & c, eftans efgaux aux deux angles
de l'autre,, quife font en d, & f, & le cofté 4, c, ef; af au
coftéd, f, certainement fi le cofté «,b, n’eft pas cigal an
cofté d,e,du plus grant, fi Ceft #,b, foit leuéelapartie

.8, cfgalled d,e, & depuisl'vn des angles efgaux, parla.

=T U E
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3 propofition,& foit menée la ligne droiéte g, ¢, par la
premierc demade:car par la 4 propofition,langle g, c, ,
du triangle g,c,4, fera efgal a I'angle e, f,d,lequel etk
donné efgal d I'angle b,c,q, par la premiere commune
fentéce doncques,l'angle g, ¢, 4, eft efgal al'angleb, ¢, a:
ce quieftcontrela 9 commune fentence : & parainfile
colté a,b, ne peuteftre plus grant,ny plus petit,qued, e,
(car le mefme impofsible aduiendroit de I'autre part)
il feradoncques cfp al 3 d,e,& parla 4 propofitionb,c,
{eraefgald e,f, & 'angle quifefaitten lfr), céal a I'angle
qui fe faict en ¢, & le triangle au triangle parlafeconde
partie delamefme. Mais ﬁ%c cofté a,b, elt efgal au cofté
d,e,& le cofté 4,c, n’eft pas efgal au cofté d,f,du plus
grang,fi Ceft d, £, foitleuce la partie d, g, depuis 'vn des
angles efgaux ou fe termine 'vne des ﬁgncs efgalles,ef-
galle 4 4,¢, par la 3 propofition , & parla premiere de-
mande,foit menée laligne droi&te e, £ Car lp anglee,g,d,
feraefgal al'angle b, ¢, 4, parla 4 propofitio:& par ainfi
al'anglee,f, g, parlapre-

6 € g
miere comune {entence: .
ce qui eft cotre laxs pro- g
pofition , & contre la o
comune fentéce: fi doc-
ues le cofté d, £, nepeut
q ¢ 2/ P t [~ & & f

eltre Iplus grant que 4,c,

ny plus petit(pourla cau A D

fcyif di&F:: ) cell-ataincmcnt %&

il luy fera efgal , & parla ° ‘
4 propofitio b,c, a e, fle ‘

tndgleau triangle, & I'a- c -

glequifefaittend, efgal
al'angle quifefai&en e. _

Nous pouuons prendre de la premiere partie dela g
propofition , de cefte propofition,& delaxo defh nitio,
que fide I'dgle cotenu des deux coftez efgaux d'va tria-

.-y
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gle I{ofcele,on meine vne perpédiculaire dla bafe,icelle
diuiferalabafe parle milieu. Nous pouu6s aufsi prédre
icy, § fi fur vne mefme bafe & en vne mefme part , nous
metos deux tridgles Ifofceles inefgaux par la 22 propc-
fiti6,la ligne droicte menée des deux cymes,vers Fa bafe,

arla premiere & 2 demides, fera d droiéts angles furla
ﬁafe,& la diuifera par le milieu:come des tridgles Ifofce-
lesa,c,b,8 a.d ,'b,cﬁgns fur vne mefme bafe 4,6,& en vne
mefme part,certainement laligne d, ¢, menée ufques &
e, fera perpendiculaire furlaligne «,b, & laiflera autant
de 4,3¢,commedec, d b: car par la 8 propofition,l'an-
gle d,c,b, eft efgal 4 I'angle d,c,4, & parfa 13 propofi-
tion,& par la 3 commune fentence, l'angleb, c, e, eft ef-
galilangle 4,c,e, & parla premiere partiedela 5 pro-
pofition,& par ceftepropofition,laligne e, b, et cf§allc
alaligne 4,¢: & d’auantagel'anglec, ¢, b,eft efgal al'an-
gle ¢,¢,4: doncques parla 1o deffinition,la ligned, ¢, ¢,
eft perpédiculaire furlabafeq,b. Deld d’'vn poinét d6-
né,comme du poinét ¢, ou d, nous potuons mener vne

ligne droi&e perpendiculaire , fur vne ligne droicte

donnée comme 4, b, en laquelle £

n’'eft pasle poinét donné, en defcri-

uant vn cercle al'entour du poinét

doné,dela grandeurc, b, oud, b:puis

furlabafe 4, b, faifantle tridgle Ifo--

fcele a,d, b, ou 4,¢,b, & en menant

d,c, Iufques dlaligne donnée, Nous a ]
ey -2 3

pouuons aufsi diifer par mefmes

moyen laligne 4,5, donnée par le milieu, en defcrivant
lefdicts Ifofceles &c. _

27

8§ ne ligne dvoi€le,trapaffant deux lignes droiCles, fuict les

angles alternes e[gaux I'vn a Lautresicelles lignes droites.feront
paralcles ener'elles, S
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FORCADEL,

Car fi elles ne font point paralleles , & eftans mendes
{e rencontrent d'vne part & d'autre, certainement deux
lignes droi&tes,contiendroient vaefpace:ce qui eft con-
tre laderniere commune fentence , & fi elles eftans me~
nées,{entretrouuent d’vne part tant feulement,(comme
ila verité ne pourroit eftre autrement,fi elles fe rencon-
trent ) ny aura il pas vn triangle , duquel I'angle dedans
oppofé a I'igle dehors,fera plus petit q[uc celuy dehors,

par la16 propofition, ce qui eft contre la
9 commune fentence , & par ainfiicelles
deux lignes eftans menées ne fe rencon-
trans pas d'vne part n’y d'autre, elles fe- .
ront paralleles, par la 35 deffinition.

23
Siyne f;;gnc droiéte ,tmpdﬂ:mt dewx: lignes droictes fuict -
Zledehors :

me part:ou bien les angles dedis d Vne mefme part ,e[gaux & deux

droscts:icelles dews Lignes droites feront paralleles entv’clles,

FORCADEL.

CarT'angle dehors, eft efgal 4 'angle dedans de l'autre
part quiluy eft contre, parlars propofition , & parainfi.

par lapremicre commune fentence, I'angle dedans dela

partdel'angle dehors, eft efgal dI'angle dedansdel’au-

tre part contre 'angle dehors , Ceft d dired fon alterne:

doncques parla precedente propofition, les deux lignes-

droiétes feront paralleles. Et pourla fecode partie,deux

angles droi@s,valentl'vn desangles dedans:& celuy de-

dansdel'autre part quiluy eft pres par la 13 propofition:
& par la premiere commune féntéce, les deux angles de-
dans d’'voe part, valent 'vn d’iceux aueclangle dedans
de l'autre part qui luy eft pres,parla; commune {enten-
ce doncques, lesangles alternes feront efgaux entr’eux,

& par

Ve part, ¢fgalal i'ﬁ'le dedans ¢ oppofé d Yneme[-
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& parlaprecedente propofition les deux
lignes droictes trapaflces ferdt paralleles. §
Il fenfuit de cefte partie qu'vn quarré, & s
vn bord-log,ou 16§ d’vn cofté,font paral . »
lelogrimes : & aufsi queles li§ncs droi- H
Ges perpédiculaires deflus vnelignedroi 2
&c,fgr()t paralleles. 20
. 8 dewx lignes droites pavalleles , font trapafSces d yne ligne
droi&e.Ice”‘cg.;:rd les angles alvernes,efgaux entr'eux,eon Langle
dehors , efgald Langle dedans ¢ oppof¢ , & Vne mefme part, ¢or
les angles dedans ,dg‘g)me mefme part ¢[ganx & denx droicts.
. _FORCADEL, '
Car files angles alternes,font inefgaux,les lignes droi
&es trapaflées eftans menées yrot ioindredela partdu
lus petit par la 13 propofition, 4 commune fentence, &
fa conuerfe de la premiecre commune fentence , ce
ui eft contrela conuerfe delazg deffinition : lesangles
3tcmcs doncques feront efgaux entr'’eux , & I'angle de-
hors d’'vne part eftant efgal a I'va quiluy eft contre , par
1a 15 propolition, il fera efgal d 'autre dedans d'vne mef~ .
me part, par la premiere commune fentence : mais I'an-
le dedans,auec celuy dedans, qui et pres de 'angle de-
gors d’vne mefme part,eft efgal i'angle dehors,& a ce-
luy dedds qui luy eft pres, par lafeconde commune fen-
téce,lefquels fontefgaux 4 deux droidts,
arla13 propofiti6 : 1l féfuiuradeld,par
a premiere commune- fentence , queles
deux angles dedis d'vne mefme part, {e- ¢
ront efgaux i deux droiéts.

. 0 ®
Les lignes dm'&es,pdrdllel;es a e ligne droi€te, font anfSs pa-
ralleles entrelles. ,
: : FORCADEL. '
Carlaligne droicte qui en trapaffe trois,quat les deux
fontparalicles d l’vnc,?ai& l'angledehorsd vn; part, ci-
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gal al’angle dedds d’vne mefme part,parla feconde par=
tie dela precedente propofitio,& par la premiere comu-
ne fentéce,fe trouuat vneligne droicte trapaffantdeuxli
nes droiftes , & faifantI'dgle dehors d’'vne part, efgal 3
% agle dedisde la mefme part,icelles deux lignes droictes
ferot parallelespar la premicerepartie dela 28 propofitio.
Decli fivneligne droi&e coupel'vne des deux paralleles
ellc eftant menée couperaaufsil'autre, fing la coupée &
celle quila coupe, feroiét paralleles, parla derniere def-
finiti0,& par cefte propofition : comme le demoftre Vi-
tellion eénla fccongc propofition du premier liure. Mais.
nous y adioufteronsnoftre interpretation , quiett telle:
certainement voe ligne droi@e qui coupe'vne de deux
Lignes droictes paraﬁclcs, elle & l'autre paralleles, eftans
menées dela partdel'autre parallele, fe rencontreront:
caren faifant trapaffer les trois lignes droictes , d’vne li~
gne droicte coupantla coupante, non entreles paralle
les; C'eft i direfurla coupéel’on aura vn triangleles an=
glesenlabafe, duquel, parou pafle la ligne trapaflant,
{ont plus petits que deux droiéts, par la17 propofition;
. maisl'vnd'iceux, eft efgal dl'angle faiét dela ligne tra-
paffant,& de I'autre parallele, par la feconde particdela
prcccdcnt}propoﬁnon : & parainfi parla penulte{fme
commune fentence, la coupante , & lautre parallele, fe
rencontréront, aufsi filaligne qui trapafle;, pafle parle
poinct,oula coupante coupe 'vie des paralleles,angle
cotenu dela coupante & de la trapaflant auecl'angle co-
tenu,de latrapaffant & del'autre parallele,feroe p%us gc-
tits que deux droics &c. Etfilaligne qui trapafle les
trois lignes, coupe la coupante entre les paralleles , il 'y
faiCt encores vn triangle, dont lefdi&s dl::ux angles font
{)lus petits que deux cﬁoi&s , &I'vn eftefgal al'agle qui
uy eft contre, contenu de celle clui trapalle & delacou-
*pante, par la1g propofition , & 'autre eft efgal al'angle
-contenu de autre parallele, & de celle qui trapafle, par
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la premiere partiede la precedente propofition : & par.
ainfi parladicte commune fentence, lefdictes lignes {e
rencontreront,& la caufe de cecy eft en la demonfitratié
de cefte propofition:car quant vne ligne
droicte trapaflc trois paralleles, elle cou- o

l;c I'vne,& puisles autres,ou en coupant * >
*vne des paralleles,elle coupe aufsi'vne o

desautres.Nous y prédrons aufsi en paf- "\
fant que toutes les perpédiculaires tom-
bant fur vnelignedroicte fergt paralleles 'vne d Lautre.,

. X
- Fasre paffer par yn poinét doarme'ﬂm ligne droiCte,parallele 4
“Wne ligne droite donnée, _ _
. FORCADEL. :

- RESOLVTION.

- Leslignes droictes paralleles 4,5, &c, d, trapaffées de
lalignee, f, fontl'angle b, ¢,f, efgal d I'angle ¢, £, ¢, par
lapremiere particdelazg propofition, lai ne droi&e
doncques ¢, d, &lepoinct e, eftansdonnez, lalignee, £,
feradonnée,parla premiere demande, & parainii I'dgle
reétilignee, f, ¢, parla8 & ¢ deffinitions,& par laz; pro-
foﬁtion Pangle, b, ¢, f,{feraaufsi donné:& laligne paral-

cle, b, parlaz7 propofition, B

COMPOSITION.

Il faut defcrire al'entour d’vn tel poinét qu'on vou-
dradelalignedonnée, & dela grancﬁur quielt depuis
ccltgr poinét, au poin¢t donné ou plus petite, vn demy
cercledelapart du poin& donné,par la premiere & troi
fiefme demandes, & vn autre demy cercle, d'vne mefme
grandeur, d'entour du poin& donné, & a'entour du
poin¢toule fecond demy cercle coupelaligne menée,
du poiné&t donné,au Poin& prisenlaligne,il faut defcri-
revndemy cercle, d'vne mefme part & dela grideural-
terne,qui eft entre les deux poincts, qule p?rpicr demy.
)
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cercle coupelaligne donée & la menée:

& laligne droi&te menée,parles premie- 2
re & feconde demandes, du poin&t don- ;
né, au poinét oules deux derniers demis _

cercles Centrecauppent, feralaparallele ® ®
demandée,parlazy & 27 propofitions.
2 i :

En towt triangle ayant mene [vn des coftex : Pangle dehors,edt
efgal aux deux angles dedans , qus luy font oppofex . Etles tross
angles dedans du triangle.font ¢fgaux a dewx droiéls. .

FORCADEL.

Nous auons veuenla16 propofition, quel'angle de-
hors d’vn triangle, eft plus grant, queI'vn, ny quel'au-
tre des angles dedans quiluy font?oin. Etenla 17 pro-

- pofition, queles.deux telz angles dedans d’vn triangle
u’on voudra,font plus petits que deux droi&s. Caren
?aifant affer vne parallele parangle du triangle pres
del'angle dehors, au cofté oppofé d'iceluy par la prece-
dente propofition,, ellelaifferadel’angle dehors vn an~
gle partie de'angle dehors, efgal 4 Pautre desangles de-
dans,du triangle oppofé d 'angle dehors, par lafeconde

partiedela 29 propofition : & parainfi I'angle dehors;

fera efgal,parla 8 commune fentence,i deux angles,lef~
quelz parla 2 commune fentence,font efgaux aux deux
angles dedis du tridgle oppofez 4 'angle dehors,, donc-
?ucs par la premiere commune fentence,’angle dehors,
era efgal aufdiéts deux angles, & en adiouftantd’vne
art & d'autre,I'angle dedans , qui eft pres del'angle de-
ors,ou aura parla 2 commune fentéce, A D
les trois an%ﬁzs dedans du triangle, ef- '
gauxal'angle dehors, & i celuy dedans
gri_luyl eft pres : lefquelz valent deux
oits;par la13 propofitié : & parainfi,
par la premiere commune fentence les

di&ts troisangles dedans, valent deux angles droidts, |

A_R
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D'icy nous pouuons prédre , que les trois coftez d’vn
triangle,cftans menez vn chacun vne fois,& d'vne part,
les trois angles dehors, qui {e feront, feront efgaux i 4
angles droilts:car iceux,auec ceux dedans, valent 6 an-
gles droiéts, parla 13 propofition , & 2 commune fen-
tence:& en leuant des fix angles du triangle,les trois an-
gles dedans, & des 6 droiéts, 2 angles droidts, qui font
efgaux aufdis trois angles dedans, par cefte proPoﬁ-

- tion, il reftera parla 3 commune fentence, lestroisan-

gles dehors efgaux d 4 anglesdroiéts. Parcefte propo-
fition aufsi, fi on multiplie e nobre des triangles le plus
petit,aufquels fe diuife vne figure de lignes droictes, par
2 (caril yadeuxangles droiétsen tous les trois angles
dedans d'vn triangle) on aurales angles droicts efgaux
auxangles dedis dela figure de droicteslignes: fi donc-
ques du nombre des coftez de la figure {e fouftraicts,

- la refte mulapliée par 2, ferales angles droifts deman-

dez : fi aufsi on multiplie2 angles droi&s parle nombre
des coftez d’vne figure de lignes droites,& du produi&t
on fouftrai€t 4 angles droiéts, on aura la refte efgalle
aux angles dedds de la figure: car fi depuis vn poinct qui
eft bien dedans vne figure de lignes droites aux ang(ics
d’icelle,on meine des ignes droi&tes parla premiere de-
mande, elle fera diuifée en autant de triangles qu'il ya
de coftez enla figure , & par ainfi le nombre des coftez,
{e pourra prendre pour le nébre des angles, lequel dou~
blé faictlesangles droiéts, aufquels font efgaux tous les

an §lcs dedans de tousles trianglcs‘ de la figure diuifée,

defquels fouftryit 4 angles droits, & de tousles angles
des triangles, ceux quifont dI'entour du poinét quieft
dedansla figure: caril {font efgaux & 4 droicts par la 13
propofition, ainfi que nousl’auons pris1a, larefte d'an-
gles droicts fera efgalle auxangles dedans delafigure,
parla 3 comune fentence. Et par cecy aufsi, nous pour- -

-rons dirc,quc_ lesangles 4:}}9:; (comme nous auos di&)

F 1uj
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d’vn triangle, & par vne mefine maniere de demonftrer
les angles dehors de toute igure de lignes droiétes, vn
- chacun cofté d’icelle,eftant eftendu ou mené vne fois &
d’vne part,ferot cf%aux d 4 anglesdroits: carles angles
dehors,& ceux qui leur font pres dedans, valentle dou-
ble d’autant d’angles droilts,, qu'il y a de coftez en la fi-
gure parla; propofition: & lesangles des triangles , ef-
quels eft diuiféela igure ,depuis vn soin& dedansivn
chacun angle, valérautant d’angles droiéts qu'eftledict
double: doncques parla 6 commune fentence, ces deux
quantitez 13 feront efgalles entr’elles, & en leuantd’vne
part & d’autre,ce c?ui eftenl’'vne & en I'autre,C’efta {ca-
uoirlesangles dedans dela figure , & ceux aufquels ils
fontefgaux,parla8 commune fentence, il refterales an-
gles dehors , efgaux aux angles c&ui font al'entour du
poinct quieft dedansla figure,parla; commune fentens
ce,lefquels valent 4 angles droits: Nousl'auos dict ain-
fienlar propoﬁtion:foncqucs par la premiere commu
ne fentence,les angles dehors, vaudrot 4 angles droiéts.
Par cefte propofitd aufsiil n’y aura iamais qu'vn angle
droi¢t en vn triangle:car f'il y en auoit deux,la partie fe-
roit efgallea fon tout , ce quieft contre la 9 commune
fentence, & 4 plusforte raifon il n’y aura iamais qu'vn
angle Obtus en vn tridgle,car fil y en auoit deux,la par-
ticferoit plus grande que fon tout:ce qui eft impofsible
par lamefme 9 commune fentéce . D’auantage deffus v-
neligne droicte on ne pourra iamais mener deux perpé-
diculaires d’vn poiné quin’eft pas en elle:caril y auroit
deux angles droi&s en vn triangle,ce qui eft impofsible.
Aufsil'vndes angles dedans d'vn triangle equilateral,
vautdeux tierces d’vn angle droi& : car nous auons pris
enla; propofition , queles trois anglesfont efgaux en-
tr’eux:fi docques trois pieces efgalles,valét deux droidts,
-certainemét ['vne de ces trots pieces 13 vaudra deux tier-

cesd'vn angledroiét,& iceluy angle d'vn triangle equi-
Cod

3~

sy — -

¥ |
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lateral,eftant diuifé en deux efgallement,parla g propo-
fition , certainement!'vn d’iceux fera vne tierce partie
d’vnangledroit : & deld parla23 & 9 propofitions, ou
parlaz; continuée vn angle droictfe pourra diuifer en
trois pieces, ou angles efgaux. Aufsifily a vn triangle
Ifofcele vn chacun des angles dedans duquel, eftanten
labafe foit double a I'autre(car il nous feramonftréenla
10 propofition du 4 d’en trouuer vntel) en diuifant va
chacun desangles de labafe,en deux efgalement parla g
propofition,certainement par la8 & 2 communes fenté-
ces,cinq angles tels qu'elt celuy quife faitt ilacymedu
triangle, vaudrontles trois angles dedansdu triangle,
ceft a dire,deuxangles droiéts, par cefte propofition , &
parlapremiere commune fentence: & ficinq pieces ef-
galles,valent deux angles droidts,certainement I'vne d’
celles emportera deux cinquiefmes parties d’vn angle
droi¢t:& fi celuy dela cyme,emportedeux cinquiefmes,
certainement I'vn deceux qui font enlabafe, vaudra
quatre cinquiefmes d’vn ar:&lc droict: mais diuifons ce-
luy dela cyme,en deux efgalement,parla g propofition,
P'vned’icelles vaudra vne cinquiefme d’vn drox& , & de
ld fenfuiura qu'vnangle droitfe diuiferaen cingan-
gles efgaux entr’eux, parla 23 propofition continuée, ou
far laz3 & 9 propofitions. Puisaufsiqu’il eft ainfi, que

‘angle d’vn triangle equilateral , vaut deux tiercesd’vn
droict,& que fix fois deux tierces, valent iuftement qua-
tre:il eft certain que fix telsangles comprédront vn {pa-
ce. Aufsien menatles deux lignes,qui contiennent I'an~
gle droi& d’vn quarré,par la I%con edemande:Ileft cer
tain parla i3 ppofitid, troifiefme, & couerfié delaro co-
munes fentences, & la1g propofition(li ou premieremét
no’ le pouuds come debuds prédre ou enla 13 ppofitic)
q quatreanglesdroicts céjrcndrét I'efpace ou vn {pace,
j\ufsi d’vn triangle Ifofcele,dontI'vn des angles efgaux
qui{orit enlabafe,font doubles a 'autre,les glx delacy
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me,ou les cinq en la bafe,comprendront,ou enuironne-
ront I'efpace. Aufsi en doublant I'vn des angles d'vn
triangle equilateral,il fera quatre tierces d’vn droict,dée
les trois comprendront,ou enuironneront I'efpace. Pre-
- nons d'icy aufsique d’vn triangle reGtangle & Ifofcele
Pvn des angles c(}gaux en labafe vaudra lamoitié d’vn
angle droi¢t par la 3 commune fentence, la conuerfe de
la ixiefme,& parla 7 communes fentences. Nous pou-
uons aufsi dire par cefte propofition quel'vn desangles
dedans d’vn triangle, eftant efgal aux deux autres,il fera
droict,comme la moitié de deux droiéts,ou bien que f'il
eftoit plus grant, ou pluscﬂctit »les trois feroyent plus
gris,ou plus petits:d deux ]
ite propofition : & deli fenfuiura que I'vn des angles
d’vn triangle, eftit plus grant que les deux autres, il fera
plus grant qu’'vn droi&, & eftant plus petit, il fera plus
petit. Par ceite propofition aufsi lesangles dedds d'vne
part,tantd’vn Rhombe que d’vn Rhomboide, feront
efgaux d deux angles droilts ; & parainfile Rhombe &
-le Rhomboide feront parallelogrimes:car premieremét
comme nousl'auons pris en la 5 propofition , lesangles
oppofez d’vn Rhombe, font efgaux entr'eux , & parla
feconde comune fentenceles deux angles dedansd’vne
part,feront efgaux aux deux autres angles dedans,ils fe-
ront donques la moitiédes 4 anglesdedans quivalent
par cefte, &c.4 angles droi&s, defquelsz angles droits,
fontla moitié & par la7 comune fentence,lefdiéts deux
angles feront efgaux 2 angles droicts,& par la feconde
partie dela28 propofition, vn Rhombe fera parallelo-
Erimc:par vne mefme maniere de demoftrer va Rhom=
oide, fera aufsi parallelogrime : maisau licude ce que
nousauons pris enla 5 propofition pourle Rhombe, il
le faut prendre en la deffinitié mefme du Rhomboide,
ceftd {cauoir en la 33, pourle Rhomboide. Deldnous
pouuons faire pafler vne parallele par vo poinét donné

avne

oiéts, ce qui feroit cotre ce- .

[

e .
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a vne ligne droi&e donnée en defcrinant vn demy cer-
cle-a Pentour d’vn poinét prisenlalignedonnée dela
part du poin& donné & de la grandeur depuis iceluy au
poinétdonné,parla premiere,& 3 communes fentences,
encores deux demis cercles de la part oppofée au poin&
pris en laligne,eftans de lamefme grandeur(que fc vul-
Fainc nomme fans ouurir le compas ny le retrefsir)'vn 4
“entoyr du poinét, ou le premier demy cercle couppela
ligne donnée,& I'autre 4 'entour du poinét donné,& la
ligne droite menée du poin@, ou les deux derniers de-
mis cercles fentrecouppent au poinét donné,par la pre-
micre demande, & aufsila feconde, ferala parallele de-
mandée:car parlazo & 22 propofitions, & parla 32 def-
finition, lamenée, & la donée ferontles deux coftez op-
pofez d'va Rhombe, lefquels {ont paralleles ,comme
nousle venons de dire, &c. Dauantage fi on nous don-
ne vnelignedroiéte pour y metre vn triangle equi-an~ -
gle,d vn triangle donné, il nous faudra metre aux deux
extremitez d’icelle & d’vne mefme part, deux angles ef-
- gaux aux deux angles dedans du triangle donné vn cha-
cun au fien parla 2 3 propofition , & les deux lignes, les
contenans auec la donée,l'yront entretrounuer de lamef-
me part,par celte propofitié, & par la penultiefme com-
mune fentence , & par cefte propofition 2 & 3 commu-
nes fentences,elles contiendront vn angle efgal au troif-
icfm::l angle du triangle,, & ainfi on aura le triangle de-
mandé. |

33

S'tl y a dews: lignes dvoréles efgalles ¢ parvalleles,les lignes droi-
Cles menées anx extremtex d'icelles dyne mefme part ferot anf-

Jie[galles ¢~ paralleles.

FORCADEL, '

Car en menant vneligne droi&ce de 'angled I'angle
de la figure de quatre coftez qui en fera fgai&e, parla
* premiere demide,clle trapaflera les deux paral(l}clcs don
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nées; & par ainfi, par la premiere partiedela 29 propo+
fition,elle feralesangles alternes efgaux : on aura donc-
ues deux triangles,defquels par la 4 propofition,les ba
.?cs ferot efgalles,c’eft d dire,les lignes menées, defdites
extremitez, & parlamefmeles angles de ces deux trian-
: ﬁlcs 13,qui fentreraportent,feroe ef%aux entr’eux: or eft
i ainfi, quelaligne menée de I'angle 4 'angle trapafle
aufsi les autres menées & faict les angles alternes efgaux
entr’eux : doncques par la 27 propofiti6 lefdictes lignes
menécs , feront paraflclcs. Quant doncques nous vou-
drons faire vn parallelogramme,il nous faudra prendre
deux lignes paralleles & efgalles parla3 1 & 3 propofi-
tions,fi elles ne nous font données, & leslignes droiétes
menées aux extremitez d’icelles d'vne mefme part, par-
feront vn parallelogramme. Ou bien il nous faudra fai-
re paffer pardeux angles d’va triangle deux paralleles
~‘aux deux bafes d'iceluy parla 3 1 propofition, & la figu-
re quien fera faite , fera parallelogramme : carles deux
lignes menées paralleles,fyrontioindre enfembleparia
23 & 17,0u 32 propofitions. Cela veut dire , que ayant
- deux lignes droiétes,qui contiennent vn angle, & ayant
defcrita'entour del'extremité d’vne chacune vn demy
- cercle dela part oppofée 3 'igle & dela gradeur de 'au-
" treligne,les lignes droi@es menées du poinét, ou les de-
mis cercles fentrecoupét aux deux centres , parferot va
parallelogramme. Aufsi £il y adeux lignes droictes pa-
ralleles trapaflées d’vne ligne droiéte, en faifant pa(%cr
par vn poin& prins en I'vne des paralleles vne ligne
droiéte,qui les trapaflc parallele 4 'autre, les trapaffant,
onaurafai& vn parallelogramme. Mais notons que les
deuxlignes droictes qui cotiennent'vn desanglesd’vn
parallelogramme,fe difent eftre les deux coftez d'iceluy
parallelogramme. Aufsi il y adeux lignes droictes ga—
ralleles & inefgalles,come 4, b, plus petite & ¢, d, la plus
. grande, leslignes droictes menées des extremitez d'icel-




L p'EvcLIDE, - : 26
lesd'vne part,commed, «, &c, b, parla premiere & fe-
conde communes fentences, elles Lyront ioindredela
farc de la plus petite : car en menantlaligne plus petite

»a,iufques d e, tellement queb, ¢, foit efgalle d d, ¢, par
la feconde demande, &la 3 propofition , & puisayant
men¢é par la premiere demande, laligned, e, elle fera pa-
rallele & 4, ¢, par cefte propofition , & par ainfi comme
nous l'auons prisenla 30 propofitiond, «, {'en ira trou-
uerc, b,de la part dela plus petite : ou bié en faifant paf-
fer par le poin& ,laligne droi&ea, e,parallele d b, c,par
la 31 propofition, icelle eftant cougéc de d,4, par ccla
me{me qu'auons pris en la 30 propofition,laligne droi-
&ed, 4,?’cn ira trouucr la ligne b, ¢, deladite partdela
plus petite.

4 .

En tout cSpace parvallelogramme,les coftex,, & les angles oppo~

Jex., font cfgaux entr eux: ¢ le diametve le coupe par le milsen.

FORCADETL.

- Pourdiametre,en ceft endroiét,il entend laligne droi
&e menée de 'angle d'angle par la premiere demande:
laquelle erapaffe les coftés oppofez du parallelogramme
& par ainfi par la premiere partic , dela 29 propofitio el-
le Fa.i& lesanglesalternes cipgaux: doncques parlas,2 &
remiere communes fentences,les deux angles du paral-
clogramme des deux extremitez delaligne menée , fe-
ront efgaux entr’eux, & parla26 propofition , en confi-
‘derant tout le parallelogramme diuifé en deux triagles,
"dont au cofté Sc laligne menée, fontlesan le§ efgaux,

: 1j
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les coftez oppofez feront efgaux , & l'autre angle 4 'au-
treangle, & par cela que nous y auons prisou parla 4,le
triangle fera efgal au triangle,ou bien ayant pris premie
rement lefdiéts deux triangles &c. lesangles du paral-
lelogramme diuifez du diametre ferot efgaux entr’eux,

ar lahuid, deux, & premiere communes fentences, &
fc triangle au triangle par la quatre ou par cela que nous
auons pris em’la8 propofition,ou bien Far celaquenous
auons pris en la26 propofition,le parallelogrime donc-
ques feradouble aI'vn defdiéts triangles,& 'vn defdi&ts
trianglés la moitié de tout le parallelogramme. D’icy il
nous faut prendre quel'vn des angles d’'vn parallelogri-
me eftant droiét,il {erarectangle : car tous les quatre an-
glesd’iceluy valent quatre angles droi&s parla troifief-
me particdelaz9 propofition , & par lafecode commu-
nefentence,&c: cf?ucls ayant fouftrai& deux ar&glcs

droiéts,car les oppofez font égaux par cefte propofiti6,

& I'oppofédlangle droi&, eft droiét parla conuerfe de
laro comune fentéce ,il reftera les deux autres angles du
parallelogrime efgaux a deux drois, parla troifiefme
comune {entéce, vn chacun defquels fera droi& par ce-
fte propofition parlacouerfe dcclla 6, & parlay commu-
nes fentences,& la conuerfe de la10 commune fentence.
Sidocquesles deux coftez qui contiénentI'angle droi&t
du argllelogrammc,font c%gaux, il fera quarré parlaszo
dcf}t)inition , car les coftez feront efgaux par la premiere
commune fentence, & fi les coftez contends lediGt angle
fontinefgaux il feralong d’'vn cofté parla 3 1 deffiniué.
Aufsifil'angle d'vn parallelogramme eft plus grant ou
plus petitqu'vn droi&,il feranon rectan gs)c, car tous les
angles d'iceluy valét quatre angles droiéls, parcelaque
nousauons prisenla 32 ouparla28 propofitions &e.
Or fide quatre angles droié&s on fouftraiét plus ou mois
dedeux droicts, il reftera certainement, moins ou plus
dedcux angles droiéts, pourlesdcux autres angles op-

——— a —— T RN S
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pofez:& parainfi vn chacii d’eux fera plus petit, ou plus
grant qu'vn angle droi: il fera doncques non rectagle.
Oubiéfil'vn desangleseft flus gratouplus petitqu'vn
droi&, 'oppofé fera aufsi {) us grant ou plus petitqu'vn
droi& : & celuy quiluy eft pres, fera plus petit ou plus
grant qu'vn droit,& fon oppof¢ aufsi : car les deux an-
gles d’vne part,valét deux droidts, parla troifiefme par-
tie dela 2.9 propofition: fi doncques les deux coftez c5-
tendt 'angle font efgaux,le parallelogrime feraRhom-
be parla 32 deffinition : car les coftez feront efgaux par
la premiere comune fentéce, finon la figure fera Rhom-
boide, parla 3 3 deffinition : prenons aufsi de cefte Fro-
pofition , que les perpédiculaires menées del'vne d 'au-
tre de deux lignes paralleles feront efgalles entr’elles:car
fi de deux poinétsdel'vne des p‘arallc%c_s al'autre,{e mei-
nent deux perpendiculaires, parla 12 propofition, vne
chafcune du fien, elles{eront. pafallclis par la feconde
Fartic delaz8 ‘Propoﬁticin : & parainfila figure quien

cra parfaite fera parallelogramme, & par cefte propo-
fition les perpendiculaires {eront efgalles entr'elles &,
De cefte propofition aufsi, il nous %aut prendre ; que fi
d’vn poinét,qui eft en 'vindes Coftez d’vn parallelogra- -
me,on mene troislignes droictes, I'vne parallele, d1'au-
tre cofté, & les deux autres , aux deux angles du paralle-
logramme: il fera efgal au paraltelogrime faict des deux
autres hignesayant Tangle contenu d'icelles : comme fi
du'poinét ¢, quieftdl'vn descoftez du parallelogram-
me 4,b,c,d, on mcine la parallelee, £, 8 les lignese, c,&
¢,d, & on en parachéue.le parallelogramme ¢, g, ayant
Fangle mefmec,e,d, il eft certain que e,g; fera elgal da,
d, car par cefte propofition,le triangle ¢, g, d,eft cigal au
triangle ¢, ¢,d, lequel par cefte mefme’, & parla feconde
~ commune fentéce eft efgal aux triangles ¢, 4,¢, & ¢,b,d,
& parainfi par la premicre commune fentence le triagle
¢,g>d, fera cfgal aux trianglesc, a, ¢, & ¢;6,d, & parla{e-

G i
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conde commune fentence le parallelogramme «,d, fers.

1

efgal au parallelogrammee,g. Deli en confiderantle.
triangle c,e,d, & laligne f,¢, menéedelabafe a 1’an§lc:
es

oppolé,il eft manifefte (}uc le parallelogramme fai&t

deux coftez d’vn triangle , ayantl'angle qu'ils contien-

nent, fera efgal au pa-

rallelogrime failt de 4 —b r3:
labafe du triangle & . 3 A
delaligne menéedl'a.

gle oppofé ,ayant vnr¢ (. o

angle cfgal 4 l'angle
cétgcnu delamenée &

dela partie delabafe.

35 :
Les parallelogyammes eStans en “yne mefme bafe , @ entreles
mefmes paralleles font efpaux entr'esx.
‘FORCADEIL, .
Eftre entreles mefmes paralleles, eft eftre en vne mef-
me hauteur : comme il nous fera diét enla penultiefme
.deffiniti du fixiefme liure : car de deux parallelogram-
mes eftans en vine me{me bafe,& entre les mefmes paral-
leles,ou bien le cofté deI'vn eftle diametre de 'autre,ou
il coupe le cofté de Pautre oppofé 4 labale, ou bien il
coupe lautre cofté del'autre parallelogramme.
- Quant le coftc deLun st le diametre delantre, ;
Cela cftreciproque,& parainfi parla 34 propofition
-& fixiefme commune fentence les parallelogrammes fe-
‘ront efgaux entr’eux : car va chacun d'eux {era double
vn mc(%nc triangle.ou bien il y aura deux triangles, def-
uelsI'vn fera en 'vn parallelogrime , & 'autre en L'au-
tre,& defquelsles coftez oppofez i la bafe, ferét efgaux
I'vn al'autre par la precedéte propofition , & parla pre-
miere commune f{entence , & les ge_ux autres coftez aux
deux autres,vn chacun au fien, par la precedente , & par
ainfi parcela que nousauons prisenla 8 propofition le

3
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trianc%lc fera efgal au triangle , Gubien il y aura les mef-
mes deux triangles efgauxl'vn d Iautre Far la 4 propo-
fition , prenantles deux coftez del'vn efgaux aux deux
coftez delautre,, vn chacun au fien , & I'angle d 'angle,
f}:;h feconde partiedelaz9 propofition,& en adiou-

ant 3 vo chaci triangle le triangle, quieft d vn chacun
parallelogramme,parla 2 & 8 communes fentences,les
parallelogrammes feront efgaux entr’eux. .
T- LQuant le cofté de un compe le cofte de L'antre
. : oppof€ a la bafe. :
- Enfouftrayantcequieften I'vn & lautre des coftez
~oppofez dla bafe,del'vn & delautre parallelo§rammc,
‘larefte fera efgalle d la refte,par la 3 commune fentence,
& auralon toufiours deux triangles,I’vn en I'vn, & I'au-
* tre en Lautre des parallelogrammes , qui feront efgaux
- entreux par vne mefme maniere de demontftrer, & en
adiouftiti 'vn & dl'autre triangle,le trapeze ou tablet~
te quicftenl’vn &lautreparallelogrime, parlefdiGtes
- communes fentences, I'vn parallelogramme fera cfgal 4
Yautre. - S '
' Quant le cofté de Lun coupe le cofté de Lantre,ne- - .
Jlant pasoppof€ d la bafe. I
~ Enadiouftant cc qui eftentreles coftez des parallelo-
grammes oppofez a‘ja bafe,al'vn & i I'autre, les tous fe-
ront efgaux par la feconde commune {entence, & aura
lon toufiours deux tridgles efgaux'va al'autre,parvne
me{me maniere de faire,defquels leuant le petit triangle
quieften'vn & énlautre triangle,il refteravn tr;}P eze,
cffal d vn trapeze,parla 3 commune fentence, aufquels
adiouftantletriangle quieft en'vin,& en l'autre des pa-
rallclo(grammcs, certainementles parallelogrammes fe-
ront efgaux entr’eux,parla feconde & 8 communes fen-
tences. Retenons doncquespour nous d fubiectirlade-
mbftration,qu’en la premiere forte, a deuxtriangles ef-
" gaux,nousauons adioufté vn triangle, e la feconde vn
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trapeze, & en latroifiefme de deux tridgles efgaux,nous
auonsleué vn triangle,& d deux trapezes efgaux, auons
adioufté vn triangle. Parcefte propofition, fi on nous
propofe de trouuer vn parallelogramme efgal 3 vn pa<
rallelogramme donné, & ayantvnangle efgal 4 vnan-
gle rcé%ilignc' donné, foit le parallelogramme donné
a,b,c,d, & I'angle donné ¢, & foit faiG au cofté delali-
ne ou bafe ¢,d, & au poinét ¢, vnangleefgal a I'angle
§onné parlaz3 propofition,lequel fort £, ¢, d, & foyent
mencéesleslignese, f, & «,b,qui eft oppofé i labafe,plus
oultre par lafeconde demande , tufques i cequ'elles fe
rencontrent au poiné f: carelles {e rencontreront par
laderniere partic dela 29 propofition,& par la 9 & pe-
nultiefme communes fentences:mais il faut que laligne -
«,f, foit menée iufquesd g, tant quef, g, foitefgalle d ¢,
d,parla 3 propofiton,& parla lfrcmicrc demande, foit
mende laligne d, £, ainfi le parallelogramme ¢, £, 9,d, Ie
dis parallelogramme parla 3 3 propofition,fera efgal au
propofé par cefte cy , comme nous 'auons dict au com-
mencement, & aural'vn de fes angles, & par ainfi parla
3 4 propofition deux,qui feront efgaux 4 I'angle donné,,

. & comme : _
il foit ain- . b S g
l1a dernie- e
re partic de la 29 propofitionles angles ,»  pe ¢
f>¢,d, donné, &c,d, g, non donné, foyét
efgaux d deux angles droicts,defquels no
donnez,il y en aura aufsi deux en vn pa-
rallelogramme : deld il nous faut prédre
qu'en tout parallelogramme,'angle don &

C
né & I'angle non donné,valent deux angles droidts.

3 6 N i
Les pdrallel;grdmms eftans en bafes ofgalles, g entre les mef
o .

wes paralleles,font efgaux entr'eux.
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- FORCADEL, ‘

Carlecofté oppofé d la bafe deI'vn parallelogramme,
eft efgal dlabafe del'autre, parla 3 4 propofition & pre-
miere commune fentence:il luy eft aufsi parallele,& par
ainfi en menant deux lignes droi€tes depuis les extremi-
tez d'vne partdes cfgalles & paralles, on parfera vn pa-
" rallelogramme parla3;

ropofition auquel fera 7 o %
g{gaﬁ I'vhn & l':?utrc des ‘5“ .
Farallclogrimcs propo- : "%ﬁ
ez,parla precedete pro-
pofition : & par ainfills » c F @

ferot efgaux entr’eux,par la premiere comune fentence,
Prenons d'icy,que I'vn des coftez d’vn parallelogram-
me,eftant diifé en tanc de picces efgalles qu'on voudra,
f1 par vn chacun poin& des diuifions, on faiét paffer des
lignes versle cofté oppofé & paralleles d 'autre cofté,
certainement tout le parallelogramme fera diuifé en au-
tant de parallelogrammes,efgaux I'vn i 'autre, qu'eftle
nombre des pieces efgalles, c% uelles eft diuifé lecclii& co-
fté diuifé-& files pieces, efqug.lcs eft diuifé’'vn des co-
ftez d’'vn parallelogramme, fontinefgalles, aufsiles pa-
rallelogrammes,, c%qucls eft diuifé toutle parallelogra-
me, ferontinefgaux parla 3 & 3 1 propofitios & par ce-
fte cy &la 9 commune fentence. Dela files deux coftez
d'vn parallelogramme fontdiuifez en plufieurs pieces,
celles d’vn chacun efgalles entr’elles,certainemét en me-
nant des paralleles par les poiné&s des diuifions iufques
aux coftez oppofez paralleles d Pautre cofté, toutle pa-
rallelogramme fera diuifé én autant de parallelogrames
qu'eftle produi& dunombredes pieces efgalles del'vn
cofté multiplié parle nombre des picces efgalles,efquel~
les eft diuifé lautre cofté,comme par exemple:du paral-
- lelogramme 4,6, ¢, d, le coftéc, j,) eft diui(% en § pieces
efgallesaux poin&se,f, g, b, &le cofté 4,¢,en ;_rlois pie~
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ces cfgalles,aux poinétss, & k, les parallelese, /, f, m, 27,
& b, 0, diuifent toutle parallelogramme 4,d, (pourle-
quel nous entendons toutle garallclogramr’nc a,b,c,d,

ource qu'il eft d'entour du diametrea, d, ) en cing pa-
rallelograrmes efgaux entr’eux,, par cefte propofition,
& par la premiere commune fentence,l'vn defquels, ¢,/
en menitles paralleless,p, & k,9, eft diuifé par vne mei-
memaniere fe faire en trois parallelogrimes,& par ainfi
toutle parallelogrime 4, d, (E:;ra diuifé, & cinqfois trois
parallcfogrammcs ,cefta ffauoir en quinze parallelo~
grammes . Aufsiles paralleless,/, & K, m, eftant menées
certainemét tout le parallelogramme fera diuifé en trois
parallelogrammes efgaux entr'eux, 1'vn defquels c'eft 4
fcauoire,m, parles Farallclcs en,f50,2,p, & h, g, feradi-
wifé en cing parallelogrammes efgaux aufsi entreux: &
parainfilestrois,c’eft 4 fcauoir parla 8 commune fenté-
ce,toutle parallelogramme propofé, fera diuifé en trois
fois cinq parallelogrammes,c’eft 4 fcauoir en quinze pas
rallclo%rammcs- efgauxentreux : & pource quel’vndes
parallelogrammes efquels eft diuifé ﬁ: parallelogramme
¢,m, eftefgal al'vn des parallelogrammes,efquels et di-
uiféc, /, Celtd {cauoirc, n, dc,q, par cefte propofitio,car
ils fontefgallement haults, ou entre les mefmes paralle-
les, & quele [Parallclogramme a,b,c,d, eftroufioursef~
fal dfoy mefmes,parla 8 commune fentence,deld vient

acaufedela 16 propofition du 7 liure, qu’vn nombre
multipliant vn autre, fera autant que l'autre multipliant
cenombrela, '

m n o b .
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‘Deli fi le nombre des (Parallclogrammcs efgaux entc'™-
eux,& faicts de coftez efgaux , contenu en vn parallclo-

gramme,ou qui {fontle contenu d’vn parallelogramme,

cit diuifé par e nombre des pieces efgalles entr’elles, (&
efgalles vne chacunedl'vn cfes coftez defdiéts parallelo-
frammcs) efquelles eft diuifé 'vn des coftez du paralle-
ogramme,il en viédrale nombre des pieces efgalles, ef~
quelles fe pourra diuifer, ou efquelles fera diuifé Lautre
cofté du parallelograme:car f'il envenoit plus ou moins,
il y auroit aufsi plus ou moins de parallcf)ogrammcs ef-
gaux entr’eux , contenus en tout le parallelogrime pro-
K/;)fé. Or comme il foit ainfi que la mefure fameufe des
athemauciens foit vn pied del6g pourles longueurs,
vn pied quarré , pour les plans , & vn pied cube pour les
folides , commel et ainii que files nombres des pieds,
efquels font diuifez les deux coftez d’vn parallelogram-
me,{ont multipliez enfemble, ils produiront lenombre
des parallelogrammes de coftez efgaux cotenus en tout
le parallelogramme,certainement file parallelogramme
eftreCtangle, ils produirontautant de pieds quarrez , &
vn tel fn‘odui& eftit diuifé par le nombre des pieds qu’il
{a en'vndes coftez du parallelogramme, il en viendra
enombre des pieds quieft en I'autre cofté du mefme pa

rallelogramme, & par ainfile nombre des pieds, quieft-

enl'vn des coftez d’vn quarré multiplié en foy ou par
{oy,produirale nombrc%cs pieds quarrez , contenus en
toutle quarré propofé,& la racine quarrée d’vn tel pro-
dui& (ceft i direle ndbre,lequel multiplié en foy , faiét
ce produit1a) ferale nombre des pieds quifonten!'vn
des coftez du quarré. Et tels nombres produits, feront
nommez plans,en la 17 deffinition du 7 liure:car ils fer-
uent ila mefure des plans,& les nombres multipliez, les
coftez d’iceux produiéls,car ils mefurentaufsi les coftez
des plans:mais d’iceux nombres plans ceux la font quar-

rez qui font produiéts de nombres efgaux, enla rg deffi .

Hjj
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nition du mefme 7 liure, car ils feruent aufsi i trouuer le
c6tenu d’vn quarré oud'vn plan a{a’it les coftez efgaux.

Paflons oultre,& prenons d'icy la fagon de trouuerle
contenud’vn triangle re&tangle, fachant les longueurs
* des coftez d'iceluy qui contiennent’angle droi&,caren
faifant pafler deux paralleles, parles deux angles poin<
&us d'iceluy aufdiéts deux colgcz cogneuz,on aura faict
vn parallelogramme rectangle,quifera double au trians

gle propofé parla 3 4 propofition, & parainfi en prende.

la moitié du produiét de la muleiplicatio defdictes deux
longueurs on aurale contenu du triangle:mais en mendt
vne ligne droiGte du milieu de'vn defdiéts deux coftez
congneuz au milieu du cofté du parallelogramme re&ta-
gle, on diuiferale parallelogramme en deux Earallclo-
frammcs cffaux & retangles par cefte pro‘Pohtion,dét
‘vn en feralamoitié , & le triangle propofé eft aufsila
moitié du mefme parallelogramme, doncques parlay
commune fentencele triang%c reftigle ,& I'vndes deux
parallelogrammes rectangles efgaux , feront cf%aux en-
tr'eux, & parainfi par cefte pro‘i)oﬁtion ,enmu tifliant
I'vn defdits coftez congneuz,du triangle re€tangle pro
pofé,parla moitié¢ de Fautre, ferale contenu du triangle
reCtangle: fi doncquesles nombres defdi&s deux coftez
*congneuz du triangle fontimpairs , ou de difficile diui
fion en deux efgallement, foit multiplié 'vn par l'autre
& du produict toit Pris lamoitié , car ce fera le contenu
du triangle:mais filI'vn des nobres eft pair, ou tous deux
pairs, foit pris la moitié de 'vn nobre eftant pair,& mul
Firlic’c parlautre, & le (i)\l/iodui& ferale contenu du tria-
ﬁ eretangle propofé. Mais voyez vn peu, que lefdicts
eux coftez cogneuz & leurs moitiez feront quatre qua
titez proportionnelles parla 1 5 propofition du s lre,
ou parla 17 propofition du 7, & quela premiere multi-
pliee parla 4,fai& autant que les deux autres multipliees
enfemble parlapremiere commune fentéce, qui eftl'v-

- ——
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ne des caufes dela 19 propofition du 7 liure.Tufques icy
aufsi il nous faut eftre aduertis qu'il y atrois fortes de
diametres en vn parallelogramme , & de chafcune forte
deux , c’eft d fcauoirlaligne droifte meneede I'anglea
Tangle d'icelluy, la ligne droicte menée des milicux de
deux coftez oppofez d'iceluy , & laligne droi&e menee
-des poinéts des diuifions des deux coftez oppofez d'vn
parallelogramme diuifez alterneméten deux pieces in-
efgalles,(efgalles toutesfois la plus rpctitc alapluspetite,
& la plus grande d la plus grande){erala trothiefine forte
de diametre,en menant des paralleles par les poinéts des
diuifiés parla3 s pro[poﬁtion,puis par la 3 4 propofitid,

_premiere commune {entence,parcefte cy,la 3 4 propofi-
tion & la 2 commune fentence &c: & le premier diame-
tre le diuife en deux triangles,le {fecond en deux paralle-
logrammes , & le troifiefme en deux trapezes ou tablet-
tes,& deld fenfuiura que la moitié des deux coftez paral
lelesd’vn trapeze adiouftez enfemble feral'vn des co-
{tez d’vn parallelogramme efgal au trapeze. Nous pou-
wons prendre d’icy aufsi, que le doubledu produict de
-deux nobres multipliez enfemble, eft efgal au produiét
‘del'vn multiplié par le double de l'autre:car vn reétiagle
.doublé, eft efgal au reGtangle del'vn de fes coftez parle
double del'autre par cefte propofition. A

a )

+  Prenonsd’icy aufsi , que fi 4 I’étour de I'vn dcs-anglt':s
-d'vn parallelogramme , & de la grandeur de 'vn des co-
ftez d’iceluy,eft deferit vn cercle par la troifiefme demi-

de, laligne droicte mence de 'angle oppofé i 'extremi-
‘té Ju diametre du cercle paflant parlediét cofté du paral

H nj
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lelogramme, parfaire vn trigle cfgal au parallelogram-
me par la feconde & premiere demande, & parla deffi-
nition du cercle &c. & auraledic triangle vn angle efgal
dl'vndcesangles du parallelogramme:parquoy fi on no®
propofe vn parallelogramme & vn angle delignes droi-
¢tes, pour auoir vn triangle cfgal au parallelogramme,
ayantvn angle efgal a'angle donné,1l faudra premiere-
ment trouuer vn parallelogramme efgal au parallelo-
gramme donné,& ayant vn angle efgal i 'angle donne,
parlas s ou parcefte propofition , & puis parcelaque
nous venons de dire ou de demonftrer,1l faudra trouuer
. letriangle demande parla premiere commune fentéce.
Par cefte propofiti6 aufsi, fi on nous di¢t qu'vn paralle-
logramme contient 486 parallelogrammes efgaux en-
treux, & qu'll eft vne fois & demy autantlong que lar-
fc : Nous pourrons prendre pour les deux coftez d'icel-
uy 3 & 2 lefquels multipliez enfemble font, 6 qua
font efgaux ou valent 48 6, par cefte propofition & par
la premiere commune fentence,& par ainfil'vndes 6 en
vaudra 81 des autres , duquellaracine quarree quietft o
-multipliee par 3 & par 2 faict 27°& 18 pourles deux co~
ftez du parallelogramme. Et file reGangle contenoitso
pieds quarrez,certainemét I'vn des fix en contiendroiét,
5> &les quarrez des deux coftez en contiendroient 45
& 20: & par ainfi les deux coftez feroientracine de 45,
& racinede zo. Par cefte propofition aufsinous {caurds
le contenu d’vn Rhombe en nous donnantles deux dia-
metres d’icelluy del’angle dlangle, caren multipliant
I'vn par la moitié de'autre, il en viendra le contenudu
Rhombe par la8,2 & premiere communes fentences.
D’auantage par cefte propofitié nous pouttonsdoubler,
triglcr & quadrupler &c. quelque nombre fimplement
indifsible que cc-F
parle quarré du nébre, parlequel on le veut muluiplicr,
‘& prenitla racine du produié,comme fiie veux tripler

R4

oiten multipliant le quarré d’icelluy

S

e — e

.-
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laracinede s,le quarré d’icelle triplee cotiendra g quar-
rez d’icelle,c’eft a fcauoir gfois g qui font 45,& parainfi
fon triple feraracine 45, & par cela mefme, laracine de
.45 difée par 3 feralaracine de 5.

37
Les triangles eftans en “yne mefme bafe, ¢ entre les mefmes pa-
ralleles.font efgaux entr'enx,

FORCADEL,
Car en qrcnant dc;iuis vne chacune cymeenlaligne

parallele dlabafe,vneligne efgalle d 1a bafe parla 3 pro-
pofition, & menant vne ligne droite depuis vn chacun
des poin&s qui terminent lefdites lignes droiétesef-
Fallcs dlabafe,al'extremité delabafe, del'autre partde

acyme, onaura fai® deux parallelogrammesparlas 3
propofition, & efgaux entr'eux, parla 3 5 propofition,
.defquels les triangles pr?)ofcz font les moiues parla
34 propofition,& parainfi par la conuerfe dela 6 & par
la7 communes fentences les triangles feront efgaux en-
tr'eux. Par cefte propofition aufsi, lon pourra trouuer
vn triangle efgal d vn triangle donné, & ayant vn angle
¢fgaldvn ang%c rectiligne donné: car filetriangle don-
néelt 4,b,¢c, & I'angle donné d, il faut faire pafler parla
cyme & poinétc, la paralleledla bafe,c, ¢; parla 31 pro-
foﬁtion, & par la 23 il faut fairel'angle ¢, 4,6, efgal &

‘angle donné, puis mener parla premiere demade Ia li-
gne droi- c e -

Qee,b, —2—p .
' | ""7
Yy

ainfi on

auralewr,
angleeq,
bayatvn 5

anaflc ef~ _ e —
galdVangledonné, & efgal au triangle donné parcefte
propofiion, T e
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A

+ leles font efgaux entr'enx.
FORCADEL,
Car fidelaparallele aux bafes , on fouftrai@ deuxli-
gnes efgalles aux deux bafes, & depuisles deux cymes,
vne chacuneila fiéne,parla 3 propofitié,& des poinés
-les terminans on meine deux ﬁgncs droiétes aux deux
extremitez des deux bafes de 'autre part de chacune cy-
me,vne chacune ila fienne:on aura ?ai& i A b H
deux parallelogrammes efgaux entreux R
parla 33 & 36 propofitions, defquelsles ‘
triangles propofez,{erontles moities par : ,
la 34 propofition, & par ainfi par la 7 '
comune fentéce ils ferot efgaux entr’eux. cE

.8 _ | _
- Les trid}zgles eftans enbafes efgalles, ¢ entre les mefmes paval

P

- On peutaufsipar cefte cy trouuer vn -trlanglé cfgali ’

vn triangle donné,& ayant vnangle efgal 4 vnanglere-
éiligne donné; Dauantage les bafes des triangles eftans
entre les mefmes paralleles, fi clles font inefgalles, les
triangles feront inefgaux parlas propofition par cefte
cy &la g comune fentence: aufsi fi de'angle d’vn trians
ic femeine vne ligne droi@e au milieu de labafe,clle
wifera le triangle par le milieu. Tufquesicy aufsinous
pouuons diuifer vn triangle parle miiicu,’ parvneligne
droite paffant par vn poin¢t donné, en I'vn des coltez
dutridgle , combien qu'il ne foit pas le fin milicu dudiét
cofté,comme fenfuit, I! faut mener vne ligne droiéte de
I'angle du triangle au poin@ donné, & luy faire paffer
vne parallele par le miYie’u ducofté,liouecttle poin&
donné, & la Iignedroie menée du poinét donné au
poin&, ou la parallele Coufc I'autre cofté du triangle,
coupera le triangle par le milicu, | ‘
DEMONSTRATION.:
- Soit'le triangle 4,5, ¢, & le poin&donné d, au cofté
du triangle, 4, ¢, quine foit pasqc milieu d’iccluy(c:rﬁ fd
oit
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eftoit le milieu la ligne droicte meneedeb, id, coupe-
roit le triangle en deux efgallement) mais foic pris le mi- .
licu du cofté 4, ¢,au poinét ¢, par la 10 propofition,& .
ar la premiere demande foit menéela higned b, & par
E: poiné e, paflc la paralleled db, ¢f, par la 31 propo-
fiuon quicoupe lecofté be, au poin& f,iedisquelali-
gnc droicte menée par la premiere demande du poinét
onnéau poiné& £, diuifera le triangle en deux efgalle-
ment: car en menant par la premicre demande laligne
droi&eb, e,coupantd, E au poinétg,certainement par la .
precedéte propofition letridgle b, e, £ eft efgal au tridgle
d,e,f; & par la 3 comune fentéceb, g,f; et efgal ad, g,e:
mais par cefte propofition b,¢, ¢, eft efgal 4 4,6, ¢,donc-
ques par la mefme 3 comune fentéce le trapeze g, £, c, ¢,
eft efgal autrapeze 4,4, g,d, & parla feconde commune
fentencele triangle d, f, ¢, fera efgal au trapeze 4,4, £, d..

39
Les triangles cfgawx cftans en “yne mefme bafe,¢on en Yne mef~-
me part font entre les mefmes paralleles.
: FORCADE L. :
I veut dire que laligne droi¢te menée delacymede.
Pvnilacyme del'autreparla premiere demande, fera
parallele 3labafe, car fi elle n’eft pas parallelc, ou c}uc la
parallele dlabafe menée par I'vnedes cymes ,parla 31
F‘opoﬁtion ne paffe pas par la cyme de l'autre , clle paf-
eraoudeflusou dcﬂgus : mais f1 elle paffe deffus, il fera
loifible de mener I'vndes coftez du triangle , iufquesd
clle parlafeconde demande , & du poiné du rencontre -
ayant mené vae ligne droi&e i P'extremité de la bafe,
le triangle, qui eftla partie du nouucau fai&t, fera efgal.
au nouueau faiét par la 3 7 propofition,& premiere com.
mune fentéce , ce qui eft contrela 9 commune fentence.:
Et fi la parallele pafle deflous.]a. cyme , elle coupera
incontinent I'vn gcs coftez du triangle i v poinét,da-
quel menant vae ligne d_roi.&u‘tl’cxtr_gmitél delabafe,
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le triangle nouucau faict fera efgal i celuy des propofecz
dontil eftla partie,par la me{me 37 propofitio,& mef-
me premiere comune fentence, ce qui eft impofsible par
la 9 commune fentence, la parall:ic doncques dlabafe
paflant parI'vnedes C{mcs , paffera aufsi par I'autre cy-
me come ayant caufé 'egalicé des tridgles parla 37 pro-
pofition. Prenés d’icy que fi vae ligne droi&e coupeles
deux coftezd’vn 'trianéc' par les milicux,elle fera paral-
lele alabafe:car en mendtdeux lignes droictes des deux
milieux aux deux angles , ou extremitez dela bafe, I'on
aura par la premiere demande, precedente propofition,
& premiere commune fentence , deux triangles efgaux,
~envne mefme bafe & en vne mefme part,& parainfi par
cefte pro¥oﬁtion ,laligne trapaffantles deux coftez du
triangle fera paralleledla bafe. En prenant doncques
I'vn §cs milicux pour vn poin& doné,& labafe du trid-
gle pour vneligne donnée,ce ferala refolution d’vn au-
tre maniere de mener vne parallele, par va poiné don-
né,dont {enfuitlacompofition.ll faut mener vne ligne
droicte d’vn poinét,qui eft en laligne donnée au ponét
donné & versle poinét donné, parla 1 & 2 demandes:
puis d'entour du poin&donné , il faut defcrire vn cer-
cledela grandeurdelaligne,& d’vnepart, quieftentre
les C{Join&s & diuifer laligne droiéte menée 3(: Pextremi
té¢ du diametre d vn autre poin&,gris enlalignedonnée
parlemilieu,parla 3 & 1 demande & parla 10 propofi
tion , & laligne droite menée, ou paflant parle poin&
donné, & par ledi& milicu {erala parallele demidée par
la precedente demontftration. Nous prendrons aufsien
ccite propofition, que fi en menant deux
lignes droites des extremitez de deux Li-
gnesdroictes paralleles alternemient, les
triangles quicen font faicts font efgaux,
icclles paralleles feront aufsi efgalles, car |/
en menant leslignes droictes paflans par s c
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les extremitez des mefmes paralleles, non alternement,
lesdeux dernicres menées feront aufsi paralleles, par la
-feconde commune fentence, & par cefte propofition, &
-parainfi parla 3 4 propofition les deux premieres paral-
ﬁlcs, ferontefgallesI'vne d 'autre,

40 |

Les triangles efpaux , cftans en bafes efgalles , ¢ en Ve mef-

-me part,font entre les mefmes paralleles. -
FORCADEL.

Il veut dire aufsi que files bafes font en vne mefmeli-
gne,laligne droicte menée del'vne cyme d1'autre parla
premiere demande, fera parallele aux bafes : car fi fa pa-
rallele aux bafes paffant parla cyme deI'vn,ne pafle pas

) rarla cyme de L'autre,elle paflera deffus ou deffous,fi el-

cpaffe deflus ayant mené 'vn des coftez du tridgle iuf-

ques i clle,& du poin& du rencontre, ayant mené vneli
gnedroiéte i 'extremité delabafe,le petic tridgle feroit
efgal au grant, parla 38 propofition & premiere com-
-mune fentence,ce qui cft impofsible. Aufsi fi la parallele
pafle fous la cyme, incontinent elle coupera'vn des co-
ftez du triangled vn poin&, duqucl me-~ , o

-nant vacligne droite i l'extremitédela 7
bafe, le triagle nouucau faid, feraefgal 3

T'vndes propofez par la 38 propofition,

- & parainfi,par la premiere commune {en

-tence,d fon tout, ce qui eft cotrela g com ¢ e

" .mune fentence,

: 41
- 8i 'vn parallelogramme &r Yn triangle ot Yne mefme bafe,
@ font entre les mefmes paralleles , le parallelogramme  fera don-
ble au triangle, _

 FORCADEL

Car en menant vne ligne droiGtcdel'angle 3 I'angle
du parallelogramme, il ?cra double 3 vn trangle parla

_ 34 propofition,lequel parla 37 propoﬁ_tioxll feraelgalau
" 1)
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triangle propofé , & parainfi le parallelogramme eftant
-double dI'vn fera aufsi double d 'autre,c’eft  {cauoir au
propofé parla conuerfe dela7 commune fentence: & le
mclec aduiendrad’vn parallelogramme & d’vn trian-
gle,ayans les bafes efgalies & eftans entre les mefmes pa-
ralleles,prenant au lieu de la 37,1438 propofition, &c.
‘Cefle propofition icy eftla fropog'tipn exprefle, par
laquelle.on fcait que:lamoiti¢ du produié des deux co-
Atez d’vn triangle retigle qui couennent 'angle droiét
thultipliez enfemble eftle contenu du triangle en piedz
‘quarrez ,ou en petits quarrez : carayant faiét pafler par
Ies deux angles poinétus, deux paralleles _
aux deux coftez qui contiennent I'angle
droi&, (comme nous'auons misenla 33 4
propofition) lon aura fai& vn parallelo-
gramme reétangle,lequel feradoubleau | .
triangle par cefte propofition,&c. R
- 42 _ .
- Faire Yn pavallelogramme e;{gal a n triangle donne, ¢ ayant
Vn angle efpal & n angle rettiligne donné, .
- FORGCADEL, \
Tl faut faire pafler vne ligne droi&e parla cyme du tri-
angle donné parallele a labafe parla 31 propofition,&
metre au milieu de labafe pris par 1a 10 propofition,ou
bien dI'vne des extremitez d'icelle,vnangle efgal dI'an-
gledonné parla23 propofition,& depuiﬁc pomnétoula
ligne qui contient g’an gle aueclamoitié de labafe cou-
pe la parallele, il faut prendre en la parallele vne piece
efgalle d la- moitié delabale, parla 3 propofition:carla
ligne droiGe menée des cxtrcm‘itcfikf
galles & paralleles, par la premiere demande,dont'vne
eft, oule milieu dela bafe ,oul'vnedes extremitez de la
bafe & I'autre, I'autre extremité de la piece prifeenla pa
rallele; parfera vn parallelogrime efgal au triangle dan-
ti¢ parla’38 & 41 propofiuon& ¢ communefentence,

'
oG
.

esdeux lignes ef~ -

o~ ——
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&auravnangle efgal 4 'angle doné. Cefte propofition
eftla propofiti6 exprefle par laquelle on fcait que le c6-
tenu d’vn triangle reCtangle en pieds quarrez, ou en pe-
tits quarrez, fe fai& par la multiplication de'vn des co-
ftez quicontiennent I'angle droi&t,par la moitié de 'au-
tre:car ayant fait pafler vne parallele par I'vn des angles
- poin&us au cofté oppofé , & ayant mené vne perpendi-
culaire au milieu d’iceluy cofté parla 11 propofition,on
-aurafai& vn parallelogramme re&angle efgal au trian-
gle re&angle propofé, parles mefmes 38 & 41 propofi-
tions,& 6 commune fentéce, & fe fai& a F ¢
de la moitié de I'vn des coftez qui con-
tiennent I'angle droi& du triangle par 1 l

‘autre. Laiflons maintenantles autres
‘faconsde faire ce quinous eft comman- -
dé'en cefte propofitié & paflonsoultre. 3~ = o

43

Et tout parallelogyramme les fuplements dscewx: pavallelogram-
mes,qus font a Lentonr du diametre, font o[gaux entr’eux.

‘* FORCADEIL.

C’eft comme fil vouloitdire, vous fcauez bien quen
faifant pafler deux lignes droictes par vn poinét eftant
au diametred’'vn para.ﬁclogrammc » paralleles aux deux
coftez d'iceluy quetoutle paralelogramme fera diuifé
en quatre parallelogrammes, equi-angles ( par diuerfes
manzeres de demonftrer, lefquelles nous taifons d pre-
{ent, pource que nous en metrés cy apres vne pour tou-
tes) chuclscics deux font diujfez des pieces du diame-
tre en deux efgallemét,& pource ce difent eftre a I'étour
du diametre,lcs autres paracheuent tout le parallelogri-
me aucciceux , & pource ce difent ils fuplemens : main-
tenant ie vous dis qu’iccux fuplemens feront efgaux en-
tr'eux:ou bien fi parvn poimg quieften'vndes coftez
d’'vn paralldogramme on faict pafler iufques au cofté
oppoié vne ligne droicte paralleled l’auUeIcqﬁé, & par

: 11j
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le poinét ou la parallele coupe le diametre ( car ellele
coupera par la penulticfme commune fentence, ou bien
par ccla que nous auds pris en lazo propofition)on faict
pafler vne paraliele au cofté diufé, certainement toutle
parallelogramme fera diuifé en quatre parallelogram-
mes, &c. Mais fi le parallelogrime eft de coftez cigaux,
- ceux qui font 4 I'entour du diametre feront de coftez ef-
gaux,& fi le cofté du parallelogrime cft diuifé en deux
- efgallemée,les quatre feront de coftez efgaux,dont fen-
fuitque file parallelogramme eft quarré, ceux qui font
d I'entour du diametre ferontquarrez, & les autres re-
étangles , voire & fi le cofté du quarré eft dimfé en deux
efgallement, les quatre feront quarrez. Detoutcelaeft
ri{e larefolution du fecond liure & de toutes les autres
infinies propofitiés qui luy appartiennét: venons donc-
&ucs i la demonftration de noftre propofition. Carle
1ametre du parallelogramme le diuifé en deux tridgles
efgaux parla 34 propofition, il diuife aufsi en deux tri-
angles efgauxles deux autres parallelogrimes, qui font
a fon entour, par lamefme propofition, , ,
& les deux moities d'vne part ferontef~
galles aux deux moities de I'autre part ~ )
par lafeconde comune fentéce donques
arla 3 commune fentéce il refteral’'vn
uplement efgal dl'autre : laiflons main- & c
tenatlautre fagd,& efcriuds quelque chofe en fon Lieu.
Prenons d’icy que de deux ?u lemens cf%aux & recti-
gles,fachitle cotenu de'vn,& I'vn descoftez de lautre,
on aural'autre cofté : car en diuifant le cotenu doné par
le cofté congneu,il en viédrale cofté incogneu:ceux qui
traffiquét la marchidife, ont accouftumé dele demader
ainfi, r'ay achepté vingt-quatre aulnes de drap de trois
3uarticrs en largeur,icles veux doubler d'vn autre fqrtc
e drap qui & deux tiers en largeur,ic demande combien

il m’en faudra prendre. Ils multipliét trois quartiers par
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vingt-quatre,ou prennent les trois quarts de vingt-qua-
tre,l en vient dixhui& pourle cotenu deI'vn & de (Ilau-
e fuplcmcnt,lcc*ucl nombre diuifé par deux tiers, fai&
- vingt-fept, pour le cofté incongneu de l'autre fuplemét,

& parainfi, U faudra prendre vingt-fept aulnes gu drap
ayatdeux tiers delarge: le vulgaire nomme vne telle fa-

on de fairelareigle de trois rebource , mais nous auec
%‘.uclidc enla 14 propofition du fixiefme liure, la pour-
rons nommer la rcifgc detrois reciproque. Siaufsil'on
nous donne vn fuplemét, & I'vn des coftez de celuy qui
luy eft efgal ou d’vn quiluy eft efgal,nous pourrés trou

uer l'autre fuplement par cefte propofition,en cefte for-

te,foitle fuplementdonné 4,5, ¢,d, & I'vn des coftez de
celuy quiluy eft efgal foitlaligne droicte e: 1l faut me-
ner les coftez oppofez du parallelogramme 4,5, & ¢, d,
d’vae part mefme, iufquesd £, & g, tantque b, f, &d, g,
foient vne chacunc efgallesdlaligne donnéee, parla fe-
conde demide & 3 propofition, & parainfi par la feco-
de commune fentenceq, f, & ¢, g, feront efgalles, de li il
faut mener les autres deux coftez oppofez du parallelo-
ramme 4, ¢, 8 b, d, d’viie mefme part parla feconde de-
mande & dela mefme partlaligne £, 1g, parla premiere
& feconde demande : iufquesicy parla 33 propofition
a,g,8b,g,font parallelogrammes,en menant doncques
le diametre £, d, parla premiere & feconde demandesil
yra trouuer le cofté 4, ¢, vers ¢, au poinét b, par la penul-
tiefme commune fentence, car parla 2 9 propofition &
9 communc fentécel'angleh, «,f, aueclangle 4,f, b, fe-
ront plus petits que deux angles droiéts,ou bien par cela
quc nous auons Yris en la 30 propofiti6 laligne £, d,me-
née,yra trouucr laligne 4, ¢, car elle coupe fa parallele £,
{: en prenantdoncques ladiftanceg, k, efgalleic, b, par
a

3 propofition,il y auraautantdes,ih, comme de f,3

k par lafec6de commune fentéce , & en menantlaligne
droi&eh, i, k, par la premiere demade, on aura parache-
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ué toutle parallelogramme 4, k, parla 33 propofition,

& par ceftecy lefuplementd, k, {era trouué efgal au pa-

rallelogrime propoféc, b, & eft au cofté delaligne don-
néed, g, c’eft d {cauoire, & d'auantage equiangle au pro-

ofé, car l’an%lc qui fe fai& en k eftefgal 4 'angle quife:

ai& en d, parla 34 propofition lequel eft efgal d celuy

quiluy eft contre parla 15 propofition, lequel eft efgal -

alangle quifefaictena, parlamefme 34, & parla pre-

miere commune {entéce l'angle k, eft efgal i I'angle4,& -
puis quelangled, & I'angleg, valent deux droiéts, aufsi
Frcﬁcra Pangleg, efgaldlangleb, parla 29

fontd, &b, 1
propofition & troifief-
me commune fentéce, l
& par voe mefme faco
de faire &c. I'angle qui ¢
fc fait en ¢, duparalle-
logramme propofé fe-
racfgal il'angle quife
faiGen 4, du parallelo- \
gramme trouué,

Maintenit pour la conuerfe de cefte propofitid, nous
pourrons dire qu'alors que quatre parallelogrammes fe-

PN AP ITTTY S MAPPIPRII

ront mis en vn parallelogramme difpofez en telle forte,

& que les fuplemens feront cfgaux entreux, certaine-

ment le diametre de toutle par lelogrammc ferale dia--

metre aufsi des deux autres, ou les diuifera en deux ef-
gallcmcnt,&lc diametre del'vn des deuxautres, ferale

lametre de l'autre,& par ainfi de tout le parallelogram-

me car file diametre b,d, mené parla feconde demande,

ne c{aaﬂ'c pas parle poinct £, il coupera commele cofté £,

,du parallelograme b, ¢, au poin& /, par lequel faifant
]g)afrcx? laafarall%lc‘ Lym, a‘fi,b, gar cefte }I:ropo(}xtion m,d,
feraefgal id, k, & parla premiere commune fentence &
4,d, ce qui eft contre la 9 commune fentence, le mefme
impofsiqblc aduicndroit file diametre b, /, coupoit lali-

gne

£

e —E—— e —

e ——
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gne« f, & parainfih,d, mené paflerapar £ Etfilcdia-
metre de toutle parallelogramme 4, £, ne pam: pasparle
pointd : mais comme en », certainemét en mendt la pa-
ralleleo,n,p :4,n, feracfgal in, £, & parla 9 commune
fentence 4,d, c'eft a {gauoird, &, fera plus grant quen, &,
cequieftcotrela g comune fentéce:le mefmeincoueniét
viendroit del'autre part,& par ainfi f, b, paflera pard,

44 :
Metre aucofté & Vne ligne droitte donnée , Y parallelogyam~
meefgal & Yntriangledonné , ayane v angle efgal 4 vu angle
relt fgm donné,
FORCADEL C
I faut rouucr vn parallelogramme efgal au trian gle
~ donné ayantvn ang]lz efgal iT'angle d6-
né parla 42 propofition : & par iceluy &
la fignc donnée metre au cofté de lali- L
gne donnéevn fuplcmét quiluy foicef~ [c} 12
FE s
éte propofition,lequel {erale parallelo- '
gramme demandé, , .
43 M

gal cownme nous I'auons pris en la prece-

. Feirern parallelogramme, e[gal 4 yn relti- ——
digne domneé,ayant vu angle g@j an anglevelliligne donné.

" FORCADEL.
- Les parallelogrammes equi-angles & fai&s de coftez
efgaux,feront efgaux entr’cux parla conuerfedela 7 & -
parla 6 communes fentences : car en menant leurs dia-
metres femblablement, ils feront doubles 4 deux trian-
gles parlasq propofition,lefquels fert efgaux entr'eux
ar la 4 propofition ; efcriuons maintenant cela qui fe
oibt faire. Il faut en premier lieu diuiferle re&iligne
propofé enfon plus petit nombre de triangles:feconde-~
métil fauttrovuer va parallelogramme efgal il'vnd’-
ceux triangles , & ayant vn angle efgal 3 I'angle donné
par la 42 propofition . iercement xf faut mCt;‘; presde
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Pvn des coftezd’iceluy parallelogramme ( comme vne
y

ligne donncée) autantde parallelogrammes qu'ilyade.

refte detridgles enlafigure donée ,ayantvn anfle efgal
a 'angle doné,& efgaux vn chacun aufien par la prece-
dente propofition : quartement il faut mener d'vne part

le coftédel’'vn des parallclogrémmcs trouuez , n’eftant -
pas laligne prife , & fon oppofé parlafecode demande,

&y metre continuellementenI'vn & enl'autre fon op-
polé , toutesleslatitudes trouuées de tous les autres pa-
rallelogrammes:car parla feconde commune fentence
on aura toufiours des lignes efgalles , & font paralleles,
& en menant des lignes droiétes depuis tous les deux
poinéts des diifions, lpar la 33 propofition on y adiou-
ftera autant de parallelogrammes efgaux vn chacun au
fien,& en fin auralon le parallelogramme demandé par
lamefme feconde commune fentence,par la premiere &
8 communes fentences. Ou bien il faut metre au cofté
d’'vneligne droie prife 4 plaifir comme donnée, fielle,
nel’eft,& metre au cofté d'icelle autit de parallelogram-
mesquil y a de triangles enla figure donnée,efgaux vn
chacun au fien, & ayantl'angle donné,parla precedente
propofition, puis taire de deux coftez oppofezdel’vn
parallelogramme n’eftans paslaligne prife ou donnée,
comme nous venonsdele dire. Lon pourra aufsi metre
deux a deux defdiéts parallelogrammes ,en vn paralle-
logramme,parla 14 propofition,fecéde commune fen-
tence & 33 propofition,en les acouplat femblablement,
ceft idire,me ' o
tat le coftéde %
I'vn ou l'ac-
comodant au
cofte de l'au-
trequiluy eft & " K H ™M

efgal, & metant'angle d6né de I'vn,pres de 'angle non
donné del'autre; mais file re@iligne propofé eit vn pa-




¢
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rallelogramme,ou bien vn trapeze, lc?uel fe puifle faci-
lement metre en parallelograme,il en faudra faire, com-
me nous 'auons enfeigné en lazs & 36 propofitions.

: 46

Defcrive le quarre,d yne ligne droite donnce,

FORCADEL. ‘

Il faut mener vneligne droicte perpendiculaire i I'v-
nedes extremitez de la ligne donnée parla i1 propofi-
tion,& defcrire vn demy cercle d I'entour de l’angfc de
la quantité ou grandeur delaligne donnée,dela part de
laperpendiculaire & dela mefme grandeur, il faut aufsi

. defcrire deux demis cercles de la part oppofée i 'angle,

I'vn dlautre extremité de la ligne donnée, & l'autre au

oin&t oule premier demy cercle coupela perpendicu-
fairc,& leslignes droictes menées du poinég oulesdeux
derniers demis cercles fentrecoupent aux deux derniers

~ centres, parferont le quarré demandé , parla 15 deffini-

tion , 22 propofition, ‘
& fa.r la8 propofitio, 1€ .
& laconuerfedela 10 o
commune fentéce, & @%‘
parcela qu'auons pris <.
enlazz propofitio du
triangle, re@agle 1fo- #
{cele ,parlafecode &

8 communes fentences,& par 1a 30 deffinition.

Il nous faut prendreicy que fi les coftez des quarrez
font efgaux,les quarrez feront aufsi efgaux:car ce feront
deux parallelogrammes equi-angles & faicts de coftez
efgaux:& files quarrez font efgaux,les coftez d’iceux fe-
rontaufsi efgaux, fi non I'vn quarré feroit plus grit que
Tautre,ou la partie feroit efgalle a fon tout, ce quu eft c6-
tre la 9 commune fentence. Voyez vn peu comme, en
defcrivant vn cercle 4 'entourdel'vn des an %lc_s d’vn
quarré & dela grandeur deI'vn des coftez c}’{ic; uy, puis

Y

B
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en menantles deux coftez qui contiennent langleiuf~
ues 4 la circonference, certainementils vous manife~

?icnt-l’vnc des refplutions dela defcription d’vn quarré,

dedans & dehors vn cercle,& aufsid’vn cercle dedans &

dehors vn quarré,vous voyez encores que quatre angles

droits comprennent vn fpace ou l'efpace.

- Aux tridgles reClangles le quarve qus eft fas €t dw cofté qus fou~
Jient Uangle droict, eft efgal anx quarrex qui font fas€tx des co~
Sex gui contiennent [angle draiét.

FORCADEL.

Soita, b, c, vn trianglereGangle ,ayant 'angle 4, ¢, 5,
droiét, & les quarrez de fes trois coftez a c:cb, & a b,
foyenta d.c g, & b b, par 1a precedente propofition,
il nous faut deméftrer,quele quarré du plus grant cofté
dutridgle, eft efgal aux quarrez des deux autres coftez:
& pour ce faire foitde I'agle droi& qui fe fait enc, me<
nécla perpédiculairec,k,/,{urlalignea,b,parla 12 pro-
pofition & la fecande demande ( mais pour le cercle qui
Ly doibt faire foit prifela gridcur deI'va des coftez qui
contiennc'ntl’éngl}f: droi&, {il eft fofcele,ou du c{)lus pe
tit cofté fille triangle reGtangle eft fealene)icelle diuifera
le quarré du coft¢'quifoufhiet I'angle droi& en deux pa-
gallelogrammes rectangles,parla 15 propofition, parla
conuerfedela ro commune fentence, & parla fecondé
partiedela 28 propofition ,iceux font &, s, & £,h,def>
quels vn chacii eft efgal 4 vn chacun des quarrez des au-
tres coftez , C'eft d {cauoir le dextre au dextre, & le fenes
ftrc au feneflre, £,4, dc,g, & K,h,ic,e: voyons maintes
nant comime £;#4 &c,g, font efgaux entr’eux,& la mefs
mcfagon de demonif¥rer nous enfeignera queles deux
autres, C'eft d fcauoir £, b, & ¢, e, font aufsiefgaux entr’s
eux, {oient menées leslignes droices g,4; &, s, parld
premiere demande , & forent cofiderezles deux tragles

a;6,8,8c,b,1, delvn defquels 'angle ¢,b, gy cft efgal 3
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Panglee,b,s,delautre,parla8,10,2 & premiere, {t1'6n

veut,communes {entences , doncques iceux triangles fe-
rontefgaux entr'eux parla 4 propofition. Or eft il ainfy

parla 41 lpropoﬁtion,& conuerfe dela 7 commune fen-
téce, que e parallelogramme £, 4, eft double 4 1'vn, aufsi
eftle quarréc,g, & parainfi parla 6 commune {entence,
le parallelogramme £,+, & le quarréc,g, feront efgaax
entr'eux, aufsi K, b, feracfgal dc,e & parla 8 & 2 comu-
nes fentencesle quarré du cofté 4,5, quifouftient'dgle
droi&, fera cfga(} aux quarrez des deux autres coftez du
triangle 4,¢, & ¢, b. Nous auons fai&tlecercle a 'entour
du poiné 4, d'vnrayon plus petit que 4,c, pour auoir
plusfacilement parla 23 propofitien, la perpendiculai-
reh,a,{ura,b,d caufe del'angle droiéte, 4, ¢, donné. En
confiderantles rectanglesk, s, & «,/,I'vn defquels eft ef-
gal au quarré £, b, & l'autre au quarré d, «, deld il eft ma-
nifefté que fi de I'angle droi@ d'vn trianglerectigle, on
meine vne perpendiculaire 4 la bafe,le rectangle de tou~
telabafe& de 'vne 4 : ’ »

des pieces eft efgal N\ o o | >
au quarré du cofté®_— X g /@ 2,
qui eftdela partde "\ S Y%

3cla piece, aufsi par \ ° |/ b / )
tout cela quauons ] ! -

fition , le reGtangle v T
des deux coftez du triangle fera efgal au rectigle de tou~

_ telabafe,& delaperpendiculaire.. . '
: . De 1a Penfuit aufsi,que files deux coftez d'vnetriangle
zretangle fontdonnez , Iautre fera aufsi donné : car {1l
<conti¢énnent angle droiét ,laracine quarrée, des deux
:quarrez d'iceux mis enfemble , feral'autre cofte : mais fi
-les deux autres coftez font cognuz , laracine quarrée de
dadifference du quarré du plus grant cofté au quarré du
Jplus petit , feralantre cofté de ceux qui cétiénf\gnt lan-

. ul
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gle droi&, & par ainfi parles deux tels coftez qu’on vou
drad’vntriangle rectangle,eftans donnez on aurale ¢6-
tenud’iceluy . D’auantage files coftez qui contiennent
I'angle droi¢t d’vn triangle retangle font efgaux, c’eft &
dire 1l eft Ifofcele,le quarré du plus grit cofté fera dou-
bleau quarré de 'vn desautres, & de li eft venule dou-
blement du quarré, & le vouloir de trouuer le double-.
‘mentdu cube , carle diametre du quarré enla premiere
{orte, c’eft d dire felon la 3 4 propofition , eftle cofté du
quarré double diceluy.S1l yaaufsi Eluﬁcurs lignes droi
Ctes on trouuerra laligne droiéte delaquelle le quarré fe
ra efgal aux quarrés d'icelles,en faifant ciuc les deux pre-
mieres contiennent vn angle droict parla 11 & 3 propo
fitions & menant vneligne droiéte des deux extremitez
d’icelles par la premiere demide,car Ceft la fagé de faire
vn triangle rectangle,& delaneufue & dela troifiefme,
faifant comme des deux premieres , par cefte propo-
fition & parla 2 commune fentence, &c. deli aufsieft
venule doublement,triplemét &c.du quarré. Aufsifile
quarre du cofté qui fouftient'angle droict d'vn tridgle,
eft mis enfemble auecle quarré de'vn des autres coltez
& de tout fe fouftrai@ le quarré del'autre cofté il reftera
le double du quarré deI'vn des autres coftez.

48 . .

St le guarre qus et deferit de [ yn des costex d yn tridngle, et
efpalunx quarvex des autves coffex du triangle:langle coteny des
autres deux coftex du triangle fera droilE.

. FORCADEL,

Car en menant vne perpendiculaire d Pangle contenu
des deux autres coftez,{url'vn d’iceux en I'vne des extre
mitez, & efgalled'autre parla 11 propofitié & 15 def-
finition ou 3 propofition, & menat vneligne droictede
Pextremité du cofté ou tobela perpendiculaired l'extre-
mité de la perpédiculaire,I’6 aura Xcux tridgles defquels
Iagle du ppofé cotenu des deux autres coftez fera efgal
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alangledroi& du triangle reGangle, parlafeconde co-
mune {entence,par la precedente propofition , & parla
premiere commune {entence , & par tout cela que nous
auons prisen la 46 propofition,de I'efgalité des quarre
& deleurs coftez, doncques par la con- »
uerfe dela 10 commune fentence,’angle
contenudes deux autres coftez du trian-
gle propofe feradroict, ceft d dire c}uc le
triangle propofc fera rectangleparla 27
deffinition,

Mais fouuenons nousicy qu'il y 4,entre les autres infi-
nies fortes , deux facons de faire,par lefquelles on trou-
uera trois lignes droi&es mefurées d’vne mefme mefure,
defquelles on pourra faire vn triangle parla 2 2 propofi-
tion,& fera {calene par la 26 deffinition , & reétigle par

- ladi&e 27 deffinition , dont'vne eft que comme il I%it
ainfi que rout nombre eft pair ou imparr, carle pair com
mence d deux & I'impair d trois,fi au quarré de Fa moitiée
d’vn nombre pairon adioufte vn, & en fouftrai¢t on vn
ou I'vnité,le toutde'adition, larefte de la fouftra&ion,
&le nombrc(pair pris premierement , {eront trois nom-

q

bres felon lefquels vne mefme mefure,mefurant trois li-
gnes droictes,d’icelles ou de leurs efgalles on fera vn trid
glereCtangle : lautre fagon eft qu'adiouftant I'vnité au
quarré d’'vn nombre impair,& en fouftrayant'vnité, la
moitié du tout de 'additid,la moitié de larefte de la fou-
ftrattion & le nombre impair pris, {eront trois nombres
felon lefquels(comme nous auons dict)prenant trois li-
gnes droidtes, feront vn tridgle retangle , cela veut dire
que f1d 'entour des deux extremigez d'vneligne droiéte
mefurée d'vne mefme mefure, feloné plus grantde tels
trois nombres,on defcrit deux demis cercles,d’vne mef-
me part,I'vn dela grandeur de la partie de la ligne mefu-
rée d'icelle mefure felon le nombre moyen, & I'autre de
la partie de laligne mefurée ,felon le nombre plus petit
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dela mefme mefure,les lignes droictes menéesdu point
oules demis cercles fentrecoupent aufdictes deux extre!
mitez ou centres,parferont vn triangle rectangle, carde’
tels trois nombres le quarré du plus grant fera efgal aux:
quarrez des deux autres,& par ainfile quarré del'vne de
telles trois lignes,fera efgal aux quarrez des autres,& ces
caufes 1d,ont efté demonftrées d I'interpretation mienne
del’Arithmetique de Gemme Phrifon. Sidoncqueson
nousdone vnc(llignc dro1&e,& vn pointen iccl?c,pour
y mener vnccﬁ-crp endiculaire,depuisle poinct donné en
1celle, 1l faudra prendre continuellement autant de pie-
ces efgalles quil y ad’vnitez au plus grantde trois tels
nombres,par la 3 propofition,c’eft 4 dire parla 1 5 deffi-
nition,& premicre commune fentence,& aufsila fecon-
dedemade fil en eft befoin:& d 'entour du poin& don-
né,il faudra defcrire vn demi cercle dela grandeur d’aus
titde pieces quily 4 d’vnitez dI'vn des autres nombres:
puis apresaentour du poin&, qui termine depuis'le

oinét donné autant de pieces qu'il yad Fautre nombre,
i faudra defcrire d'vne mefme part vn demy cercle, de
" lagrandeur de toutesles picc_cs,Fcl onle plus grant noms
bre,& laligne droicte menée du poin& ou les demis cer-
cles fentrecoupentau poinét donné,ferala perpendicu~
laire demandée. o '

FIN DY PREMIER LIVRE,




SEIGNEVR, MESSIRE GASPART
de Coligny, Seigneur de Chattillon,
cheualier de l'ordre du Roy, &
Admiral deFrance.

L y a long-temps, Monfeigneur,
3 queievous ay toufiours reueré &
Y | &:‘{ honoré, encores que ic neufle ce -
) . > . 4
1) bien d'eftre congneu de vous, eftat
,«.’if'nélf)- ainfi affeGionnéd vous faire tref-
humble feruice ; tant pour voz fingulieres vertus:
comm’aufsi par cequen cefte grandeur deftac &
de reputation ou vous eftes, E:m me difoit que
veus nauicz feulement la congnoiffance des{cien-
ces Mathematicques, mais aulsi que vous aymiez
auec entiere faueur, ceux qui cn(}a' oient entiere
profefsion. Or depuis quelques années ayant eu
ce bd heur deftre fguorifé des Seigneurs de Telli-
ny & dela Noué, iufques 2 me retirer en leur mai
?on endant les furicu?cs tempeftes dela guerre,&
me fl:lirc continuer toufiours mes eftudes, & fina-
blement entreleurs autres finguliers biensfaicts &.
faueurs, m'ayant baillélemoyen de vous fairela
reucrence , 'ay penfé que ie ne pouuois nliicux ad-
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drefferle prefentliure d’Euclide finon4 ;ré‘iis:.,Mé: o
feigneur, cfperant tantde voftre bonté quevous™

prendrez cefte mienne humble & entiere affetion
eni aufsi bonne part, comefi le prefent queie vous
fais eftoit de quelque plus %rangc valeur,en atten-
dant que ie me puifle employera vous faire quel-
queautre feruice plus aggreable, au moins fi 1¢ re-
¢oy tantde faueur de vous, qu'il vous plaifequel-
ques fois me departir voz commandements.  De
Parisce xv.iourd'Auril,l'an1564.

o — e
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LIVRE DES
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TRADYVICT EN.FRAN?OIS P A&
Pierre Forcadel de Bezies.

DEFEINITIONS.

X

2 ov 1 parallelogramme yeftansle , f¢ dict
’ ‘ : g/}recommu,dd:s dewx lignes droiCtes , qus
{ D contiennent [angle droige
- FORCADEL
Cefte deffinition eft aflez mani-
| fefte en cela que nousauons prisen
RN, la 36 propofition du premier liure:
mais prenonsenelle <}uc es parallelogrammes re&an-
gles fai&s de coftez efgaux vn chacun au fien, oudeli-
gnes droictes efgales,ferot efgaux entr’eux, par cela mef-
mesdela 36 & parcelaquauonsmisen la 45 du mefme
premier liure, Etdela ffenfuiura queles parallclo;ram-
mes reigles efgaux entr'eux, & ayansles latitudes ef-
Falles, ils aurontaufsileslongitudes efgalles, & fils ont
es Iogitudes efgalles, ils auront aufsi les latitudes efgal-
les: carle mefme aduient aux parallelogrammes efgaux
& equi-angles:comme nous le pouuds veoir en celaqui
eftprisenla 43 propofition du premier liure, auﬁiges

parallelogrammes equi-angles,& par ainfi rectangles& - -

inefgaux ayans les latitudes efgalles, certainement les
longitudes ferontinefgalles , & fi les longitudes fontef-
~ ' LT L jj
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galles,deli fenfuiural'inegalité deslaticudes: Or fcauée
~ -tousles Gc'omctrcs,«}uc quatdedeuxlignes droi&es qui’
contiennent vnangle I'vne eft prife pourlalongueur;
Tautre eft prife pourlalargeur. ' '
o 2 , .
Entout [pace parallelogramme , yn chacun d'sceux pavallelo-
ammes , qus font & lentour dw diametre diceluy , anec les deux
Juplemens f¢ nomme gnomon.
- FORCADEL,
Cefte deffinition aufsi nous eft affez manifefte enla
43 propofition du premier liure:mais prenonsicy qu'vn
parallelogramme fe peut trisformer & metre d vn gno-
mon,C'eft A dire,qu’on trouuera facilement vn gnomon
efgal 3 vn parallelogramme en cefte forte:foita b ¢ dvn
parallelogramme & {oit prisle poin& e au coftéa b d'i-
celuy, & afonoppofélaligne ¢ f efgalled ae parlag
propofition du premierliure , & menéelaligne f ¢ vers
¢ parla premiere & feconde demandes, dcﬁg;1 af&ed
fontparallelogrimes par 1a 33 propofition du premier
liure & troifiefme commune fentence: dela foyent diui-
{ezles cofteze b & fd parle milieu parla 1o propofition
du premier liure aux poinétsg & b & foitmenéelaligne
hg vers g parla premiere & feconde demandes,& le pa-
rﬁlclogrammc e d fera diuifé en deux parallelogram-
mes efgaux parla 33 & 36 propofitions du premierli-
‘ure:mais foit mené le diametre ¢ e verse parla premiere
& fecode demandes,& ¢ « vers 4 parla fecde deman-
de:lediametre ¢ ¢ ainfimené, couperalaligne b g me-
née,au poin&, s, commenous 'auons prisenla 43 pro-
pofiti6: maintenant du poin& 4 vers4 foit prifelaligne
a k cigalledg s parlas propofition du premier liure,&
menéelaligne di:'oi&c k! s parla premiere demande,la-
gucllc paracheuerale parallelogramme & b parlafecon-
‘de sommunc fentence & 33 propofition du premier li-

ure, duquelle gnomon, par cefte deffinition, £ f g fera




DEVCLIDE, 43

efgal au parallelogramme propofé ¢ b, carb b eftefgal 3
K ¢ parla 36 & 43 propofitions du premier & premiere
commune fentence,auf- 2ucls quiadiouftec g, certaine-
mentk fg feraefgald ¢ b parlafeconde commune fen-
tenee : aufsilon pourra trouuer vn parallelogramme ef-
gal 3 vn gnomon:car en menanteg mfc*ixcs b & fhiuf-
quesd d tantqueg b &h d foyentefgallesd e g & £ 5,&
menantlaligne bd, le parallelogrammec b fera efgal au
di& gnomo , & cecy foitdiét pour la fimple refolution: -
foyent doncques km & / » efgallesd k « & e/, parla
deffinition du cercle,& foit menée m », certainement le
parallelogramme ¢ » fera efgal au gomon b 4 / parvne
mefme maniere de demoftrer, Pour defcrire aufsial’en-
tour d'vn quarré vn gnomon efgal  vn autr¢ quarré,ou
pour metre d 'entour de'vn de deux quarrez grop ofez
vn gnomo efgal i lautre,il faut faire v triangle reétan-
ﬁic dontles deux coftez des quarrez contiennét I'angle
0i&t, comme nous I'auons pris en la derniere propofi-
tion du premier liure ; & mener d’vne part par El fecon-
de demandel’vn des coftez du quarré,a'entour duquel
on veut faire le gnomon, iufques a ce qu'il foit efgal ,par
la 3 propofition du Prcmicr?iurc,.a‘xla ligne droicte <}ui
fouttient 'angle droi@ du triangle reangle, deflus la-
‘quelle ou au cofté de laquelle ainfi tranfportée , il faut
{crire fon quarré parla 46 propofition du premier li-
ure, & felon la commodité quif'y prefente , & on aura
mis dl'entour del'vn des quarrés l):: gnomon demandé,
efgal 4 lautre quarré , par la 47 propofi-
tion & 3 commune fentence, du premier
Tiure : par tout cela doncques on trouue- "@J
rafacilement vn retangle efgal dladif- ‘
ference de deux quarrez inefgaux, B
' PROPOSITIONS.

I\

1
S'ily adenx lignes droites dont Pype fist coupe en autant de
0 L
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pieces qr'on Voudra :le veltangle contenu des dewx lignes dvoi-
Ctes yestofgal dsceux veChangles qui font contenus de lanon cou-
pée, ¢ d'une chacune piece de la coupee.
: FORCADEL,
RESOLVTION. .
Enmenantdes paralleles par vn chacipoinét del'vn
des coftez d'vn parallelogramme retangle, a 'autre co-
ft¢ d’1celuy, onle diuifera en autant de reétangles, com-
meil y a de pieces au cofté diuifé, defquels vn chacun fe
fera du cofté non diuifé,& d'vne chacune piece du cofté
duuifé, & lere&agle d’vneligne droicte eigalle alanon
diuifée & dela diuifée,comme non diuifée, fera efgal au
reétangle fait de la non diuifée & de la diuifee.
COMPOSITION.

Carle reGangle qui fe faic des deux lignes propofées,
eft efgal aurectan %c’ quieft fai& d’vne higne droite ef-
galle d 1a non diuifée, & dela diuifée comme non diui-
1ée ,nousl'auons prisainfi en la premiere deffinition de
ce liure,lequel parla 8 commune fentence, eft efgal aux

rectangles qui fe font dc'l’cg-allc,i lanondiuifée,ceft 3

dire,de la non diuifée,& des pieces dela diuifée,ie disen
faifant paffer des lignes droictes paralleles 4 la ligne
droicte efgalle i la non diuifée, par tousles poinéts de
la diuifée parla 31 propofition du pre- =___»p <
mier liure,donques parfa remiere com-
- mune fentence, leretangle des deux li- ‘ l l
gnes droictes, fera efgal aux retangles *oMK
ailts de la non coupée & des piecesde A

la coupée. v

Cefte propofition nous enfeigne d prédre vn tout par
fes parties,come nous le pouuds voir en la multiplicatié
des nombres, la ouil nous faut céfiderer vn chacun né-
bre diuifé en fes lieux & multiplier vn chacun lieu de
Pvn par vn chacun lieu del'autre, C’eft d direl'vn par vo
chacun'licu de celuy qui doibt multiplier, ou qui multi-
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plie & en adiouftitles produits particuliers enfemble,

il en viendra le produic¢t demandé,comme par exemple, |
voulant fcauoir combien font 7 fois 3 5, certainement

il nous faut confiderer 3 5 diuifé en fes 30 &eng, & fe

refouldre en cela, que partoutouilyd 7 fois 35 ilyd 7

fois 30 & 7 fois 5 : or 7 fois § valent 3 § C'eftd {cauoir 3 -
dixaines & 5 & pour cela nous met6s s aux vnitez fim-
ples,& retends trois dixaines), lcfglucllcs adiouftées auec
7 fois 30 C'eftd {cauoir 7 fois 3 dixaines qui font 210
ou 2 1 dixaines,valentoufont 24 dixaincs}chucllcs ef~
crites en leur lieu fonten tout 2 4y, dot nous difons que
7 fois 3 5 valent 245, de 7 fois 5 qui font 35,8 de 7 ?ois
30 quivalent 210 lcfgtucls adiouftez enfemble oumis
comme nous auons dict,valent 245 quieft le tout,dont
les Fa.rtics cftoient 210 & 3 5. Sidoncques on nous pro-
polelamultiplication de tels nombres &c. 347 par 28,
1l faut cofiderer 347 diuifé en fes 300,40,& 7,& 28 en
fes2 dixaines C’eft 4 fauoir2o0 & en fes 8,puis multiplidc
3 47 come diuifé par 8 indiuifé,il en viédra2776,& mul-
tiplidtle mefme 3 47 diuifé par deux dixaines, ou par 2
de deux dixaines come indiuifé,il en viendra 6 9 4 dixai-
nesC'eft 4 {Gauoir 69 40,lequel adioufté auec 2776, ferér
9716 pour le tout demidé ou pourle Frodui& dela mul-
tiplicati6 propofée. Nous prenosaufsi de cefte propofi-
116 lafagon de multiplier vi nébre & vne fracti6 par vo
nobre,come 7 -+ par 4,car nous confiderds 7 < diuifé en
{es 7 & eq + & multiplions 7 par 4 font 28, puis + mul-
tipliez par 4 font-:- C'eft d fcauoir 2 + lefquels adiouttez,
d 28 font 30 par eefte propofition & parla conceptié
prife d'icelle: Aufsi fi 7 + fe multiplient ou doibuét mul-
tiplier par 4, premierement 7 fois > valent 3 ceft d {¢a-
uoir § -, & + multipliant < valent +, lefquels adiouftez
auec 5 + valent 5 -, & parainfi 7 - mulupliez par 4
< font 36 % ,de 4 fois 7= qui valent 30 <, de 2 -adiou-
flezda8, &de s~ venus %c 7+ muldpliez par,-qui
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font - adioufté 3 ¥~ Vous voyez come nous y prenons
aufsilamuldplication d’'vn nombre & vne fraction par

vne fraétion,& aufsi par vn nombre & vne fraltipn.
Nous prenons aufsi icy la fagon de changer la valeur
de quelque piece de monnoye que ce foit, en plufieurs
fortes de plus petites monnoyes,pour en auoir autant de
I'vne quedelautre , comme par exéple:fi quelqu'vn me
di¢t qu'il defire changer vne piece de monnoye quivaut
34 {ols,en fols, en doubles, & en liards, & qu'il defire a-
uoirautant de I'vne forte que del’autre,alors ie confide=
requen vn fols,en va double,& en vn liard,il y 4 17 de-
niers & que (rar toutouilyd vncdgiecc de 17 deniersily
dvnepieced'vn fols , vne piece d'vn double,& vne pie-
ce de 3 deniers,brief que par toutouil y d vn nombre de
1eces de 17 deniers, certainemétil y aurale mefme no-
grc de fols,,le mefme nombre de doubles, & le mefme
nombre de liards, & pour celaie prens 17 deniers com-
melaligne diifée en 12,2 ;& 3, puisie prensle con-
tenu du parallelogramme qui cotient autantde deniers,
commeil yend,en 34 fols, C’eft d fcauoir 408 deniers, -
lefquels partis par 17, il en vient 24, pour le cofté indi-
uifé,du parallelogramme, car 2 4 fols, 2 4 doubles,& 2 4.
liards , c’eft 3 {cauoir 2 4 fols,4 fols,& 6 fols, adiouftez
enfemble,font 3 4 fols;qui eftla valeur dela piece chan-
gée. Mais voyez aufsi 1cy comme le toutelt retrouné
par {es parties. Prenonsd’icy encores que qluant dure-
¢tangle ¢ b lecofté diuifé « b fera7,en 5 dela partieae
&en 2 delapartie ¢ b quifont 5 plus 2, &le cofté indi-
uifé ac fera 4 : iceluy giuifé enfesdeux parallelogram-
mesreGtanglesc ¢ & £ b I'vn defquels coatiendrazo &
‘autre 8 ils feront que le tout contiendra eu fera zo plus
8,pour le produit de la multiplication de’s 1plus 2 mul-
tiplié par 4, & deli vient que fc plus multiplidt,ou mul-
tipliifar flus fai& plus,car certainement ,:2 quieft plus
2, multip @é par 4 quieft plus 4, font 8, qui eft pllt{/i 8.
als
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Maisn’eftil pas certain que toutainfi § quitla partica
edelaligneab fait g & laparticeb de laji ne mefme fait

- 2yquetoutcla Li§nc abfailty plusa : au%si eftil certain
uequant toute faligneab fait 7 & lapartie ¢b d'icelle

' ?ait 2, quel'autre partie a¢ fera 7 moins 2, laquelle mul-
tiplide parac quieft 4, fait le contenudu rectangle «f,
uieftladifference de toutle re@anglech au rectangle
b : oreftil ainfi quele rectiglecb contient 28 de 4 fois
7,& lereGangle f6 cotient 8,de 4 fois 2, fi doncques de
28 fe fouftraict 8, & de toutcb ou de fon contenu, fb ou
fon contenu il reftera, parla 3 commune fentence, 28
moins 8 quifera efgal au contenu de ce: & moins 8 eft
venu de moins 2, oude 2 qui eftoit moins multiplié par
4,quieft plus 4,0u de 4 multiplié par 2, qui eft moins 2,
dc?é vient que le moins multiplié par plus,ou le plus par
_ moins, fait moins , aufsi certainement tout 7 multiplié
par 4 produi& plus que 7 moins s muluplié par 4,du
roduict de 4 fois 2, d’ou vient quele produict du def-
aillant multplié par le multiplicateur fera aufsi deffail-
lant. Prenons maintenant vne alygation de 8 marcs
d’argent pourlaligneab, d 1o deniers d'aloy pourlali-
gneac,defquelles eftfai& le parallelogramme rectan Elc
«d,auec 4 marcs d’argent pour lalignebe (laligneab e~
ftant menée) 4 7 dentersd'aloy , que nous prenons pour
laligneb f particdelaligne b d defquelles eft faictle pa-
rallelogramme re@angleb g & he,puis faifons lalignees
efgallemét haulte 4 2 c & forent menées leslignes h k5 &
l {g m paralleledhg, d celle fin queparla 43 propofition
du premierliure ¢ £ foit efgal ik g & par la8 & 2 com-
munes {entéces«m foitefgal dcb & bg les contenus doe-
quesdecb &b g C'eft d fgauoir 80 & 28 adiouftez enfem
ble font 108 lefquels partis parlaligne diuifée en 8 & 4
uifont 12 marcs, il en viendra 9 deniers d’aloy pours
#l'indiuifée, & deld vient que ceux qui traffiquent les
monnoyes,multipliét les deniers d’aloy partl\';lculicrs par
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les matcs particuliers vn chacun parle fié,& diuifent les
produiéts adiouftez enfemble, par tous les marcs pro-
pofez, & en viétles deniers de laligation. Mais ceux qui.
veulent reduire d vniour de payement,qu’ils appellent,
plufieurs fommes qui fe doibuent payer en diuers iours,
& en diuerstemps, ils prennent au licu de 8 marcsa 10
deniers d’aloy:8 efcus payables au terme de 10 moys, & -
pour les autres,ils prennent 4 efcus payables au terme de-
7 mois,& par vie mefme faon de faire,ils trouuent que
les 12 efcus quifontdeuz fe doibuent payerau terme de
9 mois , car ils multiplient 8 efcus par 10,1l en vient 8o,
& 4 efcus muluipliez par 7 font 28, lefquels adiouftez a:
80 font 108,lequel party par 12 faict 9 mois &c. _
Aufsifi quelqu’'vn me doibt d vn certain iour 15 efcus.
pourlefquelsie prenslaligne4 b, & me doibtencores 6
efcus pour lefquelsie prensla ligne-b c,delid 7 mois ?ic
prés IP ourlalignecd,&en paracheue leretigled b & fais.
« fefgallemét haute dcd menantlaligne fg ¢, & la paral--
lele hg & & ac, pour auoir parla 43 propofition du pre-.
mier liureag, c? aldgd, & parlafeconde commune fen
tence,e @cféal_i' d,lidécquesle contenudebd (}ui faic-
42,& par ainfi« k fera 42 ,ce diuife parac qui eftla diui=
fée,il en viedral'indiuifée c k qui feront deux mois. Auf-.
fi ceux qui traffiquent les monnoyes prennent pourab,.
15 marcsde dechet ou cuiure , & pourbc & cd, 6 marcs.
d’argentd 7 deniers d’aloy, quitiennent 42 deniers d’a-
lay,lefquels ils diuifent par tout < ¢,quifont 2 1. marc, &
en viét deux deniers d’aloy. pourlaligation: mais voyez
vnpeu commedes deux parallelogrammeshe & bd ef- "
gaux'vn d 'autre & equiangles misenvnangle comun:
quieftc, fen faitle gnom6db b parla 3-commune fen-
tence,la conuerfe dc%a 43 propofition du premier liure,
& la feconde deffiniti6 de ce hure &c. & par les deux re~
&angles k e & b b vous voyez quefiie prefte 5 efcusd
quelqu’vn pour 6 mois, il fera tenude m’en prefterag
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pour 2 mois,ou bien 2'efcus pour 1 § mois , & cela vient
en diuifant 30 de § fois 6 par2,oupar r5. Aufsiqpour
abbaifler 5 marcs d’argent g deniersd’aloy , & les faire
venir d 2 deniers, il y faudroit mefler 9 marcs de tare de
cuiure oude dechet:carlaligne«b fait 15, &c.

' 2

§i Yne ligne droi€te oft coupée comme on Youdra , les reétangles
contenus JE::“: L1 ligne,&or & Yne chacune piece, font efgaux au:
quarre desowte laligne. -

FORCADEL :
RESOLVTION.

Quanton fai& pafler par v poinétquieftiI'vndes
coftez d’vn quarré, vne ligne droicte parallele & I'autre
cofté,elle diuifera toutle quarré en deux rectangles,def-
ctmls vn chacti e ferade tout le cofté du c}uarrc’, parvne
chacune piece d'iceluy : mais pourlarefolutié dela pro-
pofition fuiuante,en leuantle flus petit cofté d’vn cha-

. cunreéigle,du plus grant,& faifant pafler par le poin&
delafou a&ié,vnc%gnc droite parallele au plus petit
cofté, iufques au cofté oppofé, vn chacia parallelogram-~
me reCtangle fera c'liu.i.(‘!:’D en deux parallelogrammes re-
&angles, quife ferot des deux picces delaligne diuifée,
& duplus petit cofté du parallelogramme re&angle di-
uifé par laprecedente propofition , defquels parallelo-
§rammcs reCtangles, cF uels eft diuifé va chacun paral-
elogramme reftangle ,I'vn fera le quarré du plus petic
cofté du diuifé , & I'autrele retangle faiCt des deux pie-
ces du plus grant cofté:& pour larefolution de la 4 pro-
pofition, tout le quarré fera diuifé aux deux quarrez des
deux pieces, efquelles eft diuifé le cofté du quarré , & au
re&angle deux fois des deux pieces.
COMPOSITION.

Car les rectigles fai&s dela toute ainfi diwfée,&d’vne
chacune picce,ferot efgaux aux reCtangles faicts des pie-
c¢s & d'vnechacune piece,par la precedéte lequpoﬁtion‘,

1
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- &parlafeconde commune {entence,lef-
quels feront efgaux au quarré delatoute
arla 8 communc fentence, & parainfi
fes reGangles de latoute & d’vne chacu~
ne piece,ferot efgaux au quarrédela tou-
tc,gar lapremiere communefentence. ¥ F B
omme il foitainfi quele propre de z foit que multi- .
plié en foy owradioufte i foy mefmes fait autant d'vne
art que d’autre, ainfi que nous le pouuons prendre en
fa 16 deffinition du 7 liure,& que tout autre nombre eft
priué de cela, fi pounons nous toutesfois trouuer deux
fractions,, lefquelles par cefte propofition feront autant
eftansadieuftées enfemble, comeeftans multipliées en-
femble, en cefte {orte: il faur prendre deux nombresin-
efgaux & lesadioufter enfemble, puis partirle nombre
de I'addition par I'vn & parl'autre, & les combiens fe: -
rontlesfraGionstelles que nous venons de dire,comme
78 s font 12, lequel party par7 & par 5 faick 2 &+
lefquelz muluplicz enfemble font autant de 35 com-
me eft le quarré de rz, aufsi 2 &= fontE & S ceftd
{gauoirautantde 3 5 comeeftle quarréde 12, par ainf
doncques » - & 2 - feront les deux grandeurs, lefquel-
les adiouftées enfemble & multipliées. I'vne par Lautre,,
ferontautantd’'vne part qued'autre. :
- Parcefte propofition len fcait, ou peutlon ffauoir le
quarré d’'vne grandeur de deux noms, & aufsilon peut
adioufter vne grandeur de deux noms en vne grandeur,.
car'on multiplie icelle par ces noms, & adioufte lon les.
produiéts -en&mblc pour en auoirle quarré, laracine.
duquel donnerala mefme grandeur,comme voulantad~
loufter 7 auec 5, ilsfont 7 plus 5,laquelle multipliée par
7 fait 49 plus 3 5 , & mulntipliée par s, fait 35 plus 25,
lefquels produi&s adiouftez enfemble prenant les quar-
rez enfemble, & les re@igles enfemblefont 74 plus 7oz
Lufques icy nous auonsle quarré de noftre grandeur é¢
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parainfila grandeur ferala racine de 74 plus 70, mais
puis que 74 & 70 valent 144, certainementle quarré de
noftre grandeurfera 244, & pource quela racine quar-
xéede 144 ¢t 12,la grandeur mefmes fera rz,aufsi7 & ¢
font 12. Par cefte propofition nous prenons encores le
quarré d'vn nombre auec vne fraétion , car nous multi-

lions lenombre & la fra&iéparlc nombre, & puis par
Ya fraGion, & les produi@s adiouftez enfemble, fontle
quarré demandé. A celle fin de mieux monftrer la beau-
1¢,& laforce de cefte propofition , nous demontitrerons
lamaniere de trouucr trois nombres, felon que Boéce les
demande enla 7 {forte qu’il nomme 7 medicte , tels que
la raifon du plus gritau plus petit foit telle qu'eftla 3if-
feréce du plus grantau fus petit, d la differéce du moyé
au plus petit. Prenons doncques laligne droiéte « b ayit
12,diuifée au poiné ¢ en deux pieces inefgales,qui facét
3 & 9, prenons encoresla ligne b d quiloit6 quieftla
differencede 9 & 3 Ceft i fcauoir dela partic be d cq, &
foit fai&t le parallelogramme reQangle¢b, 8cefeftirel-
galledacfoitmenéecf, delifoitmenée lalignebf vers.
f & aufsia e dela mefme part, iufques d ce ?u clles fétre~
trouuentau poin& g & foit auancée b dufquesadh tel-
lemérque d/ foitelgalle deg,& foient menées h & auf-
ficf iu(}qucs ik,iedisquech:bh &bd, Ceft a‘tﬁ;auoir 95
8,6 fontles trois ‘g:ang_eurs ounombres demandez: car.
- parlags propofition du 1grcmicr liure, fh & f« fontef-
gaux,& cela viét dela raifon reciproque de leurs coftez,
comme nous I'auons pris en ladi&te 43 propofition,c’eft
afcauoir quelaraifon decb a5 d, qui fontles deux extre
mes,cft commescidh,dontl'vn eftladifferéce duplus
grit au plus petit Ceft i fcauoirdecb i bd & l'autreettla
ifference du moyen au plus petitc’eft d fcauoir deh b d
db. I refte 3 monftrer queb b eft plus petit quebc,en ce-
fte forte : commeil foit ainfi quebd &c« facent autant.
quech,par cefte propofitio le quarré decd I{;;q cfgalaux
1j
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re&anglesdecb parbdc'eftd {cauoiricd, & i celuy qui
fefait decb parac quicft plus grant queaf,& parainfi,
ad fera plus petit que le quarré decb,mais parla feconde.
commune fentencech eit chal dad, il feradocques plus
petit quele quarrédecb,orle quarrédect & le rc&i%lc
ch font inefgaux,& ontcb pour latitude,, doncquesles:
longitudes ou longueurscb, &b b feront inefgalles,8cb-
h ferala plus petite , iedis plus petite quech, & db plus
petite que b b : carch,comme efgald b e ,eft })lus grant
quecd,& ontleslatitudes cf%allt:s, & par ainfileslongi-
tudes fontinefgalles:en diuifant docques vn nombre en
deux pieces incflgallcs laplus grande, & la differencede -
la plus grande dla plus petite, ferontles deux extremes, .
& la moyenne fera le combien de ladiuifion quantle
naobre pris, fera multplié par le plus -
petit extreme , & le Trodui& diuifé 4 [
par le plus grant: cela veutdire que &
ayant les deux extremes, pour trou- ¢[F |
uer le moyen , il faut multiplier le 6.

]

plus gricpar le plus petit,& parleur
difference,& ad?ouﬁcr les dclt)lx pro- ST 9
duiés enfemble,& ce quien viendra

eftant parti par le plus grant,ferale moyen.

, . ; _ |
Si Vne ligne droséle est coupée comme on “voudra - le veCtangle
conteny de iﬂ:oute & de Pyne des pieces , et efgal an vectangle
contens des pieces .o au quarre de ladsCle prece. ]
\ FORCADEL.
Car le re@angle contenu de la toute & de I'vnedes
ficccs,cﬂ efgal au re@angle contenu dela toute & d'vne
igne droicte efgalle 4 ladicte piece, le- ‘
3ucl elt efgal aux re@angles,efquels il éft }—§ *
wifé en menant vne parallele par lc' ““ig

poinét de ladiuifion de la ligne dinifée,
par la premiere propofition de celiure:

F D B
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lefquels font efgaux,au re€tangle des deux pieces auecle
quarré deladiéte piece, & par ainfi par la premiere com-
mune {entéce,le retangle delatoute,&del'vne des pie-
ecs, eftefgalleauretigle des deux pieces & au quarré de
ladicte picce. Etdelail eft manifefté que tout rectangle
contient le quarré de fon plus petit cofté & le rectangle
fai& du plus petit & dela difference du plus grant cofté.
au plus petit. -
. Ee cefte propofition icy nous prenonsla maniere de
multiplier vne grandeur de deux noms telle quelle foit
par farefte de deux noms( mais nous voul6s quelarefte
de deux nous foit come §==2 quantlesdeux noms font
st2,8¢. ) car nous multiplions icelle grandeur de deux
noms par I'vnede fes parties , Ceft 4 {cauoir celle quieft
la plus grande,ou qui eft prife pourla j)lus grande,& du
produiét nous en leuons le produict de lamefme,parla
plus petite,& larefte eft le produict demandé,dont fen-
_luitla demonftration:foitla grideur de deux noms pro-
poféeab,& fes deux noms forentac & cb,dont'vne fa-,
ce 5 & l'autre 2 & la toute a6 face 5 plus 2,cela que nous
appellons farefte foit«d moinsg d dontad foit efgalle
ac&gdfoitefgalledch, celle in quelarefte Ceft 4 fca~
yoirag foit § moins 2: il eft certain que leretangle de«
b parag cit efgal au rectangle deab pared,il fen fautle
rectanglede«b pargd, parla 3 commune{entence:orle
re¢tangle db fefait de 5 plus 2 multipliez par § par ce-
v ﬁcf{rqpoﬁtié »& contient 2 5 plus 1o0,lerectigled £ par
cefte mefme propofitid, contiét 1o plus 4: fidoncques
dy contenudedb & de z 5 plus 10 on fouftraict del'vne
dk, & de l'autre 10 plusg4ilreftera2s moins 4, carles
deux dix font efgaux,& pource il reftera rien deleur co- -
fé; aufsi certainement le re&angle fb emporte le rectan-
glg‘tgf, & deafayant fouftrai& f £ il refterale cotenu du
retangle «fmoinsle contenu du rectigle ££ pour tout,
le proc%ui& demandé, C'eft 4 fqauoir pour d 4 moins dk,

-
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c'ct d dire pourle cotenu du re@tangleg b:& pource que
afeftle quarré delaplus grande particdela ﬁgn'c ab,&
f klequarrédela plus petite, delion prent vne reigle
pour lamultiplication d'vne gradeur de deux noms par
farefte qui eft que du quarré du plus grit nem,il en fgut
leuer le quarré du plus petit & la refte ferale produict
demandé-de » 5 doncques quien fouftraict 4 il reftera 2
pourle produi& de 5 plus 2 multiplié par 5 moins 2,car
25 eftle quarré de 5, & 4 eftle quarré de 2, aufsi, certai-
nement,7 fois 3 font e 1:car § p?us 2 fai 7 & 5 moins 2
fai&t 3:mais foitle diametre e h du quarré fk mené versh
iufques d ce quil coupelaligneab aupoin&!: carbefe-
ra cc}'gallci L(}parla 32 propofitiondu premier liure &
Ia 3 commune fentence &f; 6 propofition du mefme &
parainfih{ menée couperaab:deld parla 36 propofitio
du-premier liureen menantla parallele/ymm, a b e:b n fe-
raefgald «f & parla 3 commune fentencefb4d !, mais
par vne mefme raifon f£ eft efgal i g»,doncques parla 3
communc fentenceanm feracfgal ih b & parla 43 propo
fition du premier liure & prem lere commurie fentence &
m f, & parainfi parlafecode commune fentence £ fera
cfﬁal au gnomonnc k qui contient le quarrénb c'eft d di
rele guarrc' deacmoinsle quarré decb & parainfileco
tenudel'vn ferale contenu del'autre c’eft i fgauoirdu
reCtangle « £ & dudi@ gnomé:mais ’
puis que parla 43 propofition du *
]{arcnucr liurebh eftefgalihnparla 3
econde commune fentencele gno- "
mon ah » fera cfgal au re@angle de- b

mandé 4 £, & ce gnomon ld contiée :
le quarré afil f'en fautg n qui etefd ®_F €
gal auquarré decd: du quarré doncquesdu plus grant
né gui en fouftrai le quarré dupl® petit,d’'vne gradeur
de deux nds,certainement on aura le contenu du re&an-
gle, Ceftd fcauoirle produié delamultiplicationdela
gran:

[ 5 cap
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grandeur de deux noms par fa refte ou par fonreftit: or
nous appellonslarefte quantdu plus grant nom il fen
faut le plus petit, ouquantde'vn desnoms il fen faut
Tautre. Aufs: il nous ;1

gle fe peut faire vn gnomon , dont!'vn des fuplemés fe~
ralamoitié de la differéce du reGtangle au quarré de fon
plus pett cofté. -

- 3
55 ne ligne droite oSt coupce comme on Youdra , le qarré de
lLa route,est efgal ¢ ans quarrex des pieces ,¢or an reCtangle dewx
Jous contens des preces.
FORCADE L.

Car le quarré delatoute eft efgal aux rectanglesde la
toute,& d'vae chacune piece, par la fecode propofition
de ce liure,defquels vn chacun eft efgal au quarré del'v-
nedes pieces & auretangle des.deux picces parla pre-
cedente proiaoﬁtion,doncqucs parla Ipremicrc commu-~
ne fentencele quarré delatoute eft efgal au quarrez des
pieces, & au rectangle deux fois contenu des deux pie~
ces:ou autrement le mefme aduiendra, ayant mené le
diametre du quarré delaligne diuifée en la premiere for
te , & ayant fait paffer vne parallele i 'vn des coftez du
quarré parle poiné dela diifio de laligne, & vn autre
parallele parle poinét,oula premiere coupe le diametre,
parla 8 commune fentence: ou bienen defcrivant vn
cercledlentour del'vn desangles du quarré de laligne
& delagrideur del'vnedes égicccs,& faifant paffer deux

paralleles par les deux poinéts, ou la cir- A c
conference du cercle coupe lesdeux co- "
ftez du quarré, il aduiendra le mefme,& = Sl

en menant le diametre du quarré depuis
le cétredu cercle parla conuerfedela 43 |
propofition du premier liure : il fera ma- F
nifefte, comme en lafagon precedente, le correlaire fui
uant, o

N

B

autprendreicy que d'vn rectan- -
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CORRELAIRE.

ue aux fpaces quarrez,les parallelogrimes quifont &
I'érour du diametre font quarrcz:nous%’auo‘ns aufsi pris
" ainfi en la 43 propofition du premier liure. Aufsi le
quarréd’vne li%nc droiéte, diuifée en deux pieces efgal-
les,eft quadruple au quarré de famoitié,& deld viet que
le quarré de quelque chofe que ce foit, multiplié par
quatre, feraautantquele E:adruplc delachofe mefme,
multiplié parlachofe mefme, & celaeft propre 4 tout
nombre,d toute fra&ion,brief 4 toute grandeur : aufsile
quarré d’vne moitié fera vn quart, Il eft aufsi general
que le re€tangle contenu de deux lignes, eft quadruple
au re@tangle contenu des deux moities des deux lignes,
& le mefme aduiendra de tout parallelogramme en qua~
tre parallelogrammes equi-angles au tout : aufsi le quar-
réd’vneligne droicte ci% efgal aurectangle de lamoitié,
par le double dicelle. Au%si les quarrez des lignes me-
furées , d’'vne mefme mefure, felon la naturelle progref~
fion Arithmetique , feront comme la naturelle progref-
fion des quarrez. Dauantage il eft manifefte quele dou-
ble du quarré d’vneligne difée ¢5me on voudra, fera
plus grant que le double du quarre del'vnedespieces
du double du quarré de'autre piece & de quatre rectan-
gles des deux pieces. Par cefte propofition fi on nous
di&t,qu’vn maiftre de camp, a vn certain nombre de fol-
dats ,qlchucls il defire metre en bataille en telle forte
qu'ils foyent mis en vne figure de quatre coftez, & qu'il
y enaye autant d'vn cofté que d'autre , & feftant mis en
fon deuoir pour vn certain nobre de foldats qu'il amis &
chaque cofté, il trouue qu'iladeux cens octantequatre
foldats de refte: & pour cela il met vn foldatde plusa
chaque cofté:mais il trouue qu’il auroit befoin de 2 5 fol
dats,fil demande doncques,ou pour fgauoir combien il
adefoldats,nous voyons que 284 foldatsqu'ilauoitde
plus au commencement, & 2 5 foldats dequoy il a faute,
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ou quiluy manquent en apres, font va gnomon deferit
al'entourdu premier quarré, au cofté duquel il aadiou-.
fté tant feulement I'vnicé , dontle quarré eft 1, lequel il
faut fouftraire dudiét gnomon qui ?’ai& 309,lrefte308
pour les deux rectangles cf%aux, dontlamoitié, Ceft 3
fcauoir 154 eftle cotenudel'vn quia vnde large,& par
ainfi falogueur fera 154 pourle cofté du premier quar-
ré,& par ainfi 1 5 5 pour le cofté du fecdd quarré, & qu'il
foitainfile quarre de 1 4 adioufté auec284 fait 24000
foldats, que ledict maiftre de camp auoit 4 metre en ba-
taillc,au(%i i du quarréde 155 onenfouftrai&t 2 5,1l re-
ftele mefme nombre defoldats: nous prendronsdonc-
quesla reigle qui fenfuit pour telles ci:mandcs :il faue
adioufter cela qu'il a trop a la premiere fois : auec cela
u’ll d peu,ou quiluy defaut d la feconde fois, & en fou-
raire le quarré de cela quiladioufte ou met d’auantage
4 la feconde fois, & partirlarefte parle double de cga.
qu’il met dauantage i la feconde fois, & le combien fera
le nombre dela premiere fois. Siaufsi on nous demande
?_ui font ces deux nombres 13, des quarrez defquels ayic
ouftraictle double d'iceux,il refte 66,& au produi¢ de
la multiplication de I'vn parl'autre, ayant adioufté les
mefmes nombres facent 39 : nous préc{rons grour I'vne
des pieces d’vneligne diuifée comme on voudra vn pre-
mier nombre incongneu, Fou’r Pautre vn fec6d nombre
incongneu, & pour toute la ligne vn troifiefme nombre
incongneu. Il eft certain que le quarré du premier nom-
bre incongneu fera fon quarré, &le <}uarré dufecond
nombreincongneu fera 66 plus 2 troifiefmes nombres
incogneus , moins ke quarré du premier nombre incon-
Fneu : mais vn chacun des re@angles des deux pieces de
aligne diuifée fera 39 moins vn troifiefme nombrein-
congneu,& toutes ces quatre pieces,c’eft d dire,le quarré
delatoute feront 144, & parainfile troifiefme nombre
incongneu fera 1 2,pour le nombre de toute la ligne di-

N ij
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wiféé,lequel fouftrai de 3 9. I refte 27 pourle reGan=
- glequife fai¢tdes deux piecesdelaligne, lefquelles fe-
ront 3 & 9, comme nous verronsen la fuiwante propo-
fition. Mais fi on vouloit que ledict rectangle des deux
nombres. aue¢ le double de tous deux, feift 5 1, certaine-
ment vn chacun desdeux re&igles feroit gt moins deux
troifiefmes nombres incogneus,& par ainfile quarré de
toute laligne diuifée,. feroit 168 moins deux de ces raci-
nes,& par la feconde commune fentence vn quarré plus

deuxracines, ou nombres incogncus, Ceftd {cauoir v
gnomon fera efgal 3 168 : Oreftilainfi quel'vn des fu-
plemens fera vn nombre incongneu , lequel a pour I'vn
de fes coftez vn nombreincogneu, & par ainfi pourl'au
treil a 1,dontle quarré eft 1,lequel adioufté au contenu
du gnomon, c’eft d fcauoir i 168, fai& 169 pour.toutle
quarré J)ar cefte propofition , duquellaracine quarrée
eft 13, dotil faut fouftraire ledi& vn qui feft trouué ad-
'loufté au ndbre qu'on cerche,il refte r2 pour toute lali-
gnediuifée,dontle double, ceft i fcauorr 2.4, fouftraict
de s 1,1l refte 27 pourle produiét de la muluplication
des.deux nombres premiers incongneus, lefquels feront
3. & 9,comme nous verrons en la fuiuante propofition.
Nous difons vne quantité eftremoyenne proportionel-
le entre déux autres,quant elle contient autant de fois la
plus petite, comme ﬂle eft contenue de la plus grande,
ceft d dire ,quanteclle a vnetelleraifon dla plus petite
qu’a la plus grande d elle:de 1 donc nous nous pouuons
aperceuoir parlas6 propofition du premier liure,qu’vn.
parallelogramme rectangle feralamoyenne proportis-
nelle entre les quarrez de ces deux cofte : mais comme.
nous verrons en la 17 propofition du € liure,& enlaze
propofition du 7 liure, le reGtangle des deux extremes,,
eft efgal au quarré delamoyenne,de lilaracine quarrée
du contcnuqaudi& re@angle fai& des quarrez desdeux
coftez,, ferala moyenne,&le quarré dc(ia moyéne, parti

e~ ——— e
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- parl'vnextreme,, donnera l'autre. ,
. Iufques icy fachant bien quelaracine de g eft 3 ,& Ia
racinede 4 eft 2, fionme propofe la multcilplicatié dela
racine de g par la racinede 4 ie pourray dire qu'vn tel
produict eftlamoyenne proportidnelle entrele quarré
delaracinede g, & le quarré delaracine de 4,quifont o
& 4 pour les deux extremes, le reCtigle dchuc(}s fait 36,
dontlaracineeftlaracinede 36 pourle produiét dema-
dé:Or fcay-ie bié quela racine de 3 6 eft 6, toutainfi auf~
fi que 3 fois 2 font 6. Dont fenfuitlareigle delamulti-
plication des racines quarrées, Il faut multiplier les quar
rez d'icelles enfemble, & laracine quarrée du produiét
.ferace qu'ondemande : delilon prent quefi lon veut
~doubler, tripler ou quadrupler &c. vne racine, il faut
multiplierle quarré d'icelle,par 4, 9, 16 &c. & laracine
quarrée du produiét fera ce qu.'on demande:aufsile dou
bler d’vne racine, {e prentd’vn des correlaires de cefte
propofiti6: car quatre quarrez d’icelle fontle quarré du
double d’elle,& par ainfi laracine des quatre quarrés,ou
de quatre fois fon quarré, {era ce qu'on demande. Venos.
maintenantdla b&lc diuifion desracines & comencgons
ala premiere forte. Ie{cay bien quela racine quarréede
. 36 cft 6 & qlaracinede 4 eft 2, toutesfois fi on me pro-
pofe & diét queic partelaracinede 36 parlaracinedc ¢
1¢ confidere vn rectangle contenantlaracinede 36 ayit
pourl'vn de ces coftés racine de 4, dotle quarré eft 4, &
ayant trois quantitez proportionnelles,c’eft d fcauoir le
.quarré du cofté congneu du rectangle,le retangle, & le
quarré du cofté incongneu,ie prensle quarré de lamoy-
enne,c’eft d fgauoir le quarréde laracine de 36 quieft 36,
& le diuifé par 4,1l en vient s pourla troifiefme incon-
.gneue,ou pour le quarré incongneu,dont laracine, ceft
a {cauoirlaracinede g eftle cofté incogneu, & parainfs
~1ecombien cherché:or fgay-ie bien quelaracinede g eft
3,aufsi que 6 parti par 2 faidt trois. Dont E’;c]ni_i_l'i& lare-
' N 1)
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gle, il faut partir le quarré dece quieft propoféa partic..

4

par le quarré du partiteur propofé,, & laracine quarrée
du combien eft ce qu'on demande, & deld on prent que

filon veut partir vne racine par z, pars,par 4 &c. ondi-
uife le quarré d'icelle par 4,par 9,par 16 &c: carla raci-

ne quarrée du produict fera ce qu'on demande:aufsilon
prentla mediation ou diuifion d’vne racine par deux du

correlaire mefmes que nous auons dict de cefte propofi- ..

116, car le quarré de la moitié eft la quarte partie du quar
ré delatoute, & parainfi laracine quarrée dela quarte

artie du quarré delaracine qu'on veut partir par2, fera
fc combien demandé. Mais voicy il fenfuit 'autre for-
te de partir vne racine par vnautre, en faifancla compa-
raifon du quarré de ccl}ie qui fe doibt partir au quarre de
celle qui doibt partir , car laracine quarrée d'iceux fera
laraifon del'vn cofté d autre , ayantdoncques party le

uarré del'vne par le quarré de'autre , come nous auos
31&,& du produictayant prisla racine quarrée,on trou-
uerale combien demandé,comme fi ie veux partirlara-
cine36 parlaracine de 9,certainement le quarré de lara-
cine de 36, eft 6,& le quarréde la racine de g, eft g,
or 36 party par g fait 4, dont la racine eft racine de
4 pour le combien demandé, Ceftd fcauoir 2 ,aufsi 6
party par 3, fait 2. De cefte Fropo tion aufsi nous
-prenons vne fagon d’adioufter lesracines quarrées: car
mous prenonsle quarré del’vne & del'autre, & les mul-
tiplios 'vn par lautre, & prenons laracine du produidt,
laquelle nous prenons deux fois , & les adiouftons auec
les quarrez des racines: car ccla qui viédradel'addition,
{erale ctenu du quarré des deux racines comme d’vne:
laracine de 4 doncquesadiouftée aueclaracine de g,fe-
ralaracinede 25, carlequarré delaracine de 4 eft 4, &
delaracinedeg eft 9, puis 4 muleiplié par g fait 36,dot
laracine quarrée eft 6,tel eft lc contenu du rectangle des
deux pieces , comme produi& de la multiplication dela

e e
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racinede 4 parlaracinede : en adiouftant doncques o
& 4 quifontles deux quarrez auec 6 & 6,qui eftle dou-
blede 6, c’eft 4 dire deux foisle retangle des pieces, on
aura 2 5, dontla racine ceft 4 fcauoir racine ch 25 eftce
qui vientdel'addition defdictes racines, orla racine de
25 eft 5,aufsi 3 & 2 font 5.Mais confiderons vn peu que
pouradioufter deux racines enfemble, nousauons pre-
mierement pris le quarré dela cherchée,dontlaracine i
efté ce que nous demandions : de 1d doncques fenfuitla
facon de multiplier vne grandeur de deux noms en foy,
ou par foy-mefmes : car en prenant les quarrez desdeux
grandeurs & les adiouftant parlaforce dufigne plusa-
uec le re€tigle deux fois des deux grideurs, on aura cer-
tainement le quarré dela piece de deux noms : comme fi
1e veux auoircllc quarrédesplusracinede 5, c'eftadire fi
ie veux multiplier 3 cFlus racinede g,par 3 plusracinede
5,i¢ prens le quarré de 3 qui eft 9,& y adioufte le quarré
de racine 5 quieft 5,font 14,puisapresie multiplie 3 Far
racines il en viéela racine de 9 fois g(carle quarré de I'v-
neeft 9 & delautreg)qui eft racine 45, laquelle doublée
en multipliant 45 par 4, fait 180 dontlaracineeftraci-
nede 180, qu'il faut adioufter a 14 fait 14 plusracine
180 pourle quarréde 3 plusracine de 5 ou pour le pro-
dui dcmangé : & pource que les deux rectangles fgi&s
des deux pieces ne & peuuentaucunement adioufter aux
deux guarrcz.dcs deux pieces, que par laforce du figne
plus, dela quant nous voudrons adioufter deux racines
oudeux lignes, les retangles defquelles cauferont telz
impofsibles,certainemét ces deux racinesld, ne fe pour-
rot iamais metre en vne,finon parlaforce du figne plus:
cela veutdire quefile quareé del'vne racine muluplié
parle quarré del'autre ne produifent pas va nébre quar
ré ou grandeur dont on puifle auoir laracine quarrée,, il
faudra toufiours adioufter les racines propofées par la
force du figne plus,comme 3 adioufté auecracine s, fera

. .
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3 plusracinede 5, & laracinede 3 adiouftée auccracine
dez feraracinede 3 plusracine de 2 ,car aux deux,g fois
s n'eft pas quarré,& aux deux autres,3 fois 2. Voyez vn
eu laftorce de cefte propofition elle comence parauoir
f:: quarré d’vne gradeur diuifée en deux pieces, icelles e
ftant cogneues , par lequel lon ala grideur mefme pour
fon milieu,& pour fa fin ou elle nommela gradeurd’va

nom,ou de deux noms,ou par laracine de ciux noms.
Nous pouuons aufsi par cefte propofition prendrele
quarré d'vnnébre & d’'vne fraltion en prenantle quar-
rédunombre &le quarré dela fraction & le reétangle:
deux fois ou multipliant deux fois le nombre parla f%a—
¢tion , & adiouftant ces quatre produiéts enfemble, on
aurale quarré demandé: laiffons maintenant cela que
nous Fourrions dire d’auantage fur cefte propofition,
four eregartdel'algebre ( car nous enauons aufsi pris
ademonitrati6 particuliere des extraétions desracines
quarrées en noftre troifiefme liure ) & del’algebre mef~
me prenons que par cefte propofition,ou en cefte propo
fition , on peut veoir & y prédre la maniere ou fagon de
faire de trouuer tant de trois nbres ou grandeurs qu'on
voudra, lefquels ou lefquelles fe trouucront en la raifon
Armonique, ceft 3 fcauoir, qu'vne telle raifon qu'ily
aura du premier nombre au troifiefme vne telle fera
deladifference du plus grant ou premier au moyen, dla
difference du moyen au plus petit ou au troifie{me : car
en telle raifon fe trouuent les termes du diapafon auec le
terme quile diuife en vn diapente en bas, & vn diatefla-
ron en haut dontil en eft ouy mieux fonant,& pour cela
tantde tels nombres qu'on voudraainfi difpofez troisd
trois font dis eftre en raifon Armonique: {oit laligne
ac, 16 diuifée en deux picces inefgalles,ceft 4 {gauoir« b
quiface 12,8 b quifoit 4,dela igoit defcritle quarréde
toutelaligneae , & mené le diametred c,& les paralleles
fgb&bg k,vous verrez. commele re€tangle afles rcé}i-
) e gles
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glesa g & ge, fontauecleredtangle be, en raifon Armo-
nique: car certainementla premiere eft la plus tgridc par’

" lawentefix propofition , du premier liure , la feconde la

mo‘yennc »car ell’eft plus grande que la troifiefme par la
me{me propofitio,foientg ! & h m efgalles d g b,vne cha-
cune, & {foitmenéem! iu{qucs in,defiam feitla differé-
cedeafaux deux reGangles des deux pieces, & /eeltla
difference des deux diéts reGangles aure@angle b e, car
ge&ag font efgaux & emportent I'va lautre , mais k6
fouftraittdege pargnilrefte/e:or m f& e fontles deux
differences 8% ontlaraifon de dfd fe parla 36 propofi-
tion du premier liure, aufsi parla mefme propolition «f

&be qui fontles deux extremes, ontla mefme raifon de

d f & f e, carelles font entre deux paralleles commeles
autres : laraifon doncques tant des extremes,comme des
differences eft certainement vne mefme, c’eft & fcauoir
aiple:car« b contientb ¢ trois fois. Iufquesicy fi ic prens
deux nombres inefgaux & multi lic(ic plus grant par
touslesdeux, & prens deux fois lgprodui& del'vn par
Tautre , puisapres mulupliantle plus petit par tous les
deux i’auray trois nombres en laraifon Armonique: &
fion meinelaligne4on,parlapremiere demande, dea d
» coupantlaligne/b au poinéto,& parle poinéte, 16 faic .
affer laparallelepog parla 31 propofition dupremier
iure, certainemnent par la 43 propofition du mefmemo,
feraefgal d0c ,& parlafeconde commune fentécea g, fe
ra efg'a% dal, & parainfi parla conception prife enla3 6
propefition du rcmicrfiurc comme lesre&tiglesa fial,
& b ¢ font, aufsi ferontles lignes df:pa&bc:or pour
trouuer p 41l 4 faillu doublerb ¢ qui eft la plus petite pie-

‘ceenb /& lemuluplier parebenal,ceft i direenaq,&

partirle produi& parlatouteac, maisle contenu dea!
ceftd diredeaq,fc trouucraaufsi en doublata b, parbe:
deld nous prenons vn autre reigle pour trouuer tantde
troisnombres qu'on voudraen lardifon ou médicté co-
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Armoniquelaquelle eft que de deux nombres inefgaux

il faut mulciplierle double de

I'vn par l’aut}x)'c,&partir le pro- d 2 f4 e
dui&parles deux nombres en-

femble,&lecobien feralemi- ¢ L ¥
lieu Armonique entrelesné- | 21
bresinefgaux. Ielaifferay cela % 1
quiaduiendraen menit le dia- b S k
metredrn &laparallele/rr,d 4

vn’autre fois & aux ftudieux b ¢
m’acheminantdela part delaraifon ou medieté contr’-
Armonique. v

La raifon contr’ Armonique eft quant de trois nom-
bres la raifon du plus grant au plus petiteft commela
differéce dumoyenau p%us petitala cﬁffcrcncc du plus
grantaumoyen. Oreftilainfi que fi nous prenons les
contenusdesre@tangles 4 f & b ¢ du quarrc e pourles
deux extremes & les quarrés des deux pieces inefgalles,
oules contenus d’iceux pour le milieu,nous aurons trots
tels nombres:car premieremét les deux quarrés des deux
piecesinefgalles font plus grans quele reGtangle b e par
la 36 propofition du premier liure,&par la 4 commu-
ne fentence,& la difference defdiéts deux quarrez au re- .
&anglebe, eft cfgalle dladifference ou eftlamefmedu
rectangle 4 f aux deux reGangles desdeux piecesinef-
galles,cefta fcauoir « g & g e: car C'eft toufiours la dif-
ference du quarré d g al'vndefdiéts deuxrectangles:&
la diﬁ'crécc(éu retangle 4 f, aux deux quarrésdg & g,
eft efgalle dladifference des deux re@angles 2g & gean’
reCtangle be: car Ceft toufiours ladifference de'vn des
rectangles des deax pieces inefgalles au quarré dela c‘plus
petite piece , dont fenfuitla reigle, Il faut prendre deux
nombresinefgaux & les produi&s de tous deux parvn
chacun deux (gcront les deux extremes,& les quarrez des
deux nombres adiouftez enfemble, ferotle milieu con-
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tr* Armonique : maislere&agle efgal aux deux quarrez
b f &b K, ayant de pour fa%ongucur fera vncqargcur
moyenneentre d h & ha, Tﬁ ferétaufsi contr’ Armo-
niques. Dont fenfuitla reigle.Il faut prédre deux nom-
bres inefgaux pour les deux extremes, puis adioufter.
leurs quarrez enfemble & partir ce qui vient de I'addi-
tion parles deux nombres pris adiouc}tcz enfemble,& le
combien, C'eft d dire, ce qui viendra deladiuifion ouen
ladiuifion fera le milieu contr’ Armonique d’iceux. La
deffinition dela fixie{me medieté felon Boéce,eft quant
il y atroisnobres,dontlaraifon duplus gritau moyen
cittelle que deladifference du moyen au plus petit i la
differéce du plus grant au moyen,il nous fgut oncques
prédrelanaturelle progrefsion Arithmetique 1.2.3.4.
&c.& foubsicelle il faut metrela naturelle progrefsion
des nombres impairs 3.5.7.9.&c.puis il faut multiplier
vn chacli nombre dela progrefsion desimpairs par cela
qui eft furluy del'autre progrefsié,&au produiét il faul
adioufter ce qui eft en 'autre progrefsion , & lenombre
de I'addition mis foubsles deux autres, feraauec celuy
des impairs deux nombres , defquels les quarrez adiou-
ftez enfemble font vn quarré, nous'auons ainfi mis au
premier liure de noftre Arithmetique , comme 3 multi-
fliantvou. multiplié par 1 fait 3,lequel adioufté i 1 , ou

uy adiouftant 1 fait 4,& 4 & 3 feront deux nombres,
dontles quarrez adiouftez enfemble feront vih nombre
quarré, ?cmblablcmcnt 2 muldpliant 5,& au produiét
adiouftant 2, fait 12, le quarré duquel adioufté auec le
quarré de 5 faitle nombre quarré 169,aufsile quarré de
24 adioufté auecle quarré de 7, fait62 5 , quieftaufsi
quarré,&c.comme yous VoyeZ. -
' 1. 2. 3. 4. 5. 6. &
3. $. 7. 9. 11. 13,
4. 13, 24. 40. 6o. 84. &ec.
Cefte maticre icy eftant ainfi difpofée pour trouuer
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tant de trois nombres qu'on voudra, fouffrantvne telle

deffinition de 6. medieté,il faut prendre deux tels nom-
bres qu'on voudra de ceux que nous venons de trouuer,
mais qu'ils ne foyent pasouquecencfoitpas3 & 4, &
leuer le double du plus petitdu plus grant: car la refte a~
uecle plus gric ferontles deux extremes,, puisil faucad-
toufterle quarré du plus grant,auecle quarré du plus pe
- tit,& de laracine quarrée de ce qu'on trouueraen l’adsi-
tion, il en faut fouftrairele plus petit, carlarefte ferale
moyen entre les deux autres ou c&s deux autres,& de ces
trois nombres 14 on en peut aufsi prendre les plus petits,
par lamoitié,& fil'on veut garla 3§ propofitiondu 7 li=.
ure:commede x2 & de g,ledoublede 5 eft ro,lequel le-
uéde 12 il refte 2,defia 12 & 2 font les deux extremes,
puis apres les quarrez 144 & 25 adiouftez enfemble font
169 dontlaracineeft 13 duquel ayant fouftraict 5 il re~
fte 8 & parainfisz. 8. 2. ou(ﬁcn 6. 4. 1. {eront 3 nom-
bres de noftre deffinition ,aufsi feront 2 4. 18. 10,0ubié
12.9.3 &c. Aufsifilon prentle quarré d’vn nombre di-
uifé en deux pieces inefgalles,& on en fouftraitle recti-
- gle des deux pieces inefgalles, puis on prentle ‘rc&an§lc
de toutlenombre parla plus grande piece,ou par la plus

petite, on aura trois nombres felon la 8 medieté, dontla

raifon des deux extremesdu plus grant au plus petit,fera
commeladifference d’iceux la cﬁ&'crencc du plus grit
au moyen &c. De 13 fi an prent deux nambres inef-
gaux,& du quarre du plus grant on fouftraitleredtigle
deleur differéce par le plus petit ,.ce.qui reftera parti par
le plus grant, donnera vn tel milieu entreles deux nom-
bresinefgaux pris. :

y - )
81 neligne droite eStdiuifee en dews: preces efgalles , &r en
deux inefgalles:le re&:mfée conteny des pieces ingfgalles de la tou~

te,ancc le.quarrd de la fetion entre moyenne,eft ‘/g‘l ax 1““”""{‘
la moytie, o ' -

e e A et —
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- Ayantdiuifé vn quarré en fes quatre parallelograma
mes retangles,comme nousl'auons dict en la 43 propo-
fition du premier liure & enla precedente propofition, -
dou nous auons pris le premier correlaire : il eft certain
wen adiouftant I'vn cﬁ:s reCtangles contenus de toute
Jaligne diuifée & de'vne des pieces dl'vn des rectagles
contenu des deux pieces , on tJZra des deux vn reftangle
efgal au gnomon parla feconde commune fentence,qui
fe terades deux pieces inefgalles d’vne ligne diuifée en
deux pieces efgalles & en deux inefgalles,& en adiouftit
d’vne part & d'autre, le quarré entour lequel eftle gno-
mon qui ferale quarré de'entremoyenne,on aura parla
feconde commune fentence & parla 8 commune fgnten
ce, le quarré dela moitié d'vne ligne efgal aureQangle
des deux picces inefgalles dicelle, 8cau quarré del'ens
. tremoyenne, - : ‘

C - COMPOSITION.
Carayantdefcritle quarré dela moitié de laligne par
‘1a 46 propofition du premier liure, & mené le diametre
d’iceluy gc uisl’an llc): quieftalextremité delalignedi
uifée,&parla force gu poin& qui diuife laligne en deux
ficccs inefgalles,ayant diuiféle quarré & mené la paral-
leled toutelaligne parla 2 demande , iufquesa ce ?u’cl-
e foit efgalle 4 toute ligne,& paracheué le rectangle qui
fe fait desdeux pieces incfga.ﬁcs sparla33 propofition

du premier liure,par le correlaire dela precedente & par
-la conuerfedela 30 deffinition du premier liure : il Igra
efgal au gnomon,defcrit 3 'entour du quarré de 'entre-
moyenne par la 3 4 propofition du premier liure, & par
- lediét correlaire , & ceferaparla 36 & 43 propofitions
du premier liure, par la feconde & premiere communes
fentences:puis adiouftant d’vae pari & d'autrele quarré
del'entremoyenne, onauraparla comngl.r}_e fentence,

uj
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Ie re@angle des deux piecesinefgalles & le quarré de I'62

tremoyenne d’vne part qui feront efgaux au gnomon &
au quarré de 'entremoyenne delautre part, c’eft 3 dire
au quarré dela moitié de laligneparla 8 commune fens
tence,ou par la precedente propofition : ou bié fUis queé
les rectangles qui font en bafes efgalles & entreles mefs
mes paraﬁclcs au cofté dela ligne diuifée, font efgaux
I'vnalautre, parla 36 propofition du premier liure, en
adiouftantl’vn fuplemét, o c B

& le quarré de I'étremoy- ' ’
enned’vnepart, & lautre Sy u >
fuplement & le %uarré de , 6@ M '
Pentremoyenne del'autre x

pare: car ils {6t efgaux en- e

tr'eux parla 43 propofition & feconde commune fenté-
_ ccdu premier liure, parlaquelle commune fentence,lon
aurale quarré delameitié delaligne &c. A
%ant vne ligne droite eft diufée en deux pieces in-
efgalles en deux poinés,elle fe di& eftre diuifée en deux
‘pieces moinsinefgalles,au poin& quieft plus presdu fin
milieu de la ligne , & en cﬁ'ux lus inefgalles au poin&
?ui enecft plus loin. Prenons cﬁmcqucs en cefte gropo-
{ition , pour la premiere belle chofe ﬂuc lereétigle con-
tenu des deux pieces moins inefgalles d’vne ligne eft
plus grant que le re&angle contenu des deux pieces plus
inefgalles:carle quarré de lentremoyennedes plusinef-
galles eft plus grat que le quarré de I'entremoyenne des
moins inefgalles, & de quantitez efgalles qui en fou-
ftrait des inefgalles il rc?{c des quantitez inefgalles &
la plus gride refte de la part d’oul’on a moins fouftraict,
"Mais en nous fouuenantdela promefle faite en la pre-

cedente propofitié , il nous faut trouuer deux nombres, .

lefquels adiouftez enfemble facét 12, & multipliez I'va
par Lautre facent 27 : ou bien il nous faut dimfer 12 en
deux pieces, I'vne defquelles multipliée parl'autre face

Ay .
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27 E%rcnons doncques 1ﬁour I'vne des pieces de r2,vn
nombreincongneu,d celle fin queautre foit 12 moins
vn nombreincongneu,laquelle multipliée par vn nom-
bre incongneu fait 12 nombres incongneus , moins le
quarré du nombre incongneu,efgaux d 27, & parla fe-
conde commune fentence, 12 nombresincongneus fe~
ront efgaux au quarré du nombre incongneu plus 27:
prenons maintenant vn reftangle, ayantpourl’vndes
coftez le nombre incongneu, & pour fon contenu 1z -
nombres incogneus, il eft certain par cela qu’auons pris
enla 36 propofition du premier lure, que I'autre cofté
d’iceluy aura 12 (cartoutainfi que 12 elcus cotiennent
1 efcu, 12 foisaufsi 12 nombresincongneus contiennét
vn nombre incogneu 12 fois)dontla moitié fera 6:mais
leretangle contient aufsi vn quarré du nombre incon-
gneu plus 27, Ceft d dire, va reGtangle, qui contient 27,
& parainfilecofté du rc&an(glc quia pour fon cofté 12, °
fera diuifé en deux piceces efgalles & inefgalles , & pour
cc;ﬂuc par cefte propofition le reGtangle des deux inef-
- galles,auecle quarré de I'entremoyenne font efgaux au
uarré de la moitié delaligne, il eft toutcertain quefi,
3\1 quarré dela moitié delaligne quifairs6, fe fou(hraip
le reGangle des deux pieces inefgalles qui contient 27,
M refterag pour le quarré del'entremoyéne, dotlaraci-
neefts,& parainfil'entremoyéne fera 3,laquelle adiou-.
ftéed 6 & fouftraitede 6 il en vient 9 & rccike 3 pourles
deux pieces de 12,lefquelles multipliées enfemble, font
27 : les nombres doncques ‘qui nous ontefté propofez,
font 3 & 9. Iel'ay dit que le reGangle faict d'vne ligne
diuifce en deux piecesinefgalles par la plus petite,con-
tiendra vn quarré, Flus lemefmeretangle commelali-
gne mefme multipliée parla plus grade, & par ainfil'vn.
reCtangle contiendra autant de racines que autre,c'eft d
dire, autant de nombres incongneus felonla rigueur &
force de cefte propofitié,&c'eft 1a caufe pourquoy nous
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auonsadiouftélaracine trounée i la moitié de laligne,

& auos fouftrait ladicte racine de lamoirié de la ligne:
mais {elon la necefsité de 'exemple; maintenit lon peut
adioufter & fouftraire, & en laiflant d parcles nom%res
fainé&s , ou pour laiffer les nombres fain&s y maintenant
feulemée ac{i)ouﬁcr & maintendt fouftraire. Mais voyos
icy & en laz propofition precedente,que le cotenud’'vn
re€tangle m’eftit donné, & fes deux coftez enfemble,ie
yourray trouuer cGbien fait!'vn & I'autre cofté en fou-
ftrayant du quarré dela moitié des deux coftez le con-
tenu dureGangle,& adiouftant & fouftrayant la racine
delarefte,dela moitié des deux coftez : car toufiours v

uarré & le contenu mefmes feront efgaux au reétangle
3cs deux coftez par le plus petit cofté de toutle rectigle
par la 3 propofition de celiure. Par cefte propofition
aufsi nous pouuons prendre tant de trois nombres que
nous voudrons felon la deffinition de la 10 medieté,
comme le veut Boéce,Ceft d {cauoir que laraifondu
moyen au plus petit, foit comme la dig‘crcncc du plus
grit,au plus petit 4 ladifferéce du plus grant au moyen:
& ce fera en prenant vil tel nombre qu'on voudra pour
Ie plus grant & fes pieces inefgalles pour les deux autres:
carcertainementde 7. 5. 2 laraifonde 54 2 eft telle que
deladifferencede 73 2 quieft s mefme, dladifference
de 745 quieftle mefme 2,& ladifference de deux nom-
bres inefgaux {'il refte v nombre plus grant que le plus.
petit.ferale milieu entre iceux. Par cefte propofition
aufsi nous pouuons trouuer deux nombres quarrez , l¢f-
guels adiouftez enfemble, feront vn nombre quarré, &

eld deux nombres quarrez, la difference defquels fera
nombre quarré,en cefte forte il faut prendre vn nombre
quarrélequel foit mefuré de deux nobres inefgaux pairs
ou impairs,deI'vn par I'autre, ( car deux nombres pairs

adiouftés enfemble ferot vn nombre pair, & aufsideux

nombres impairs parlaconception , ouparlazr &2z

propos
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propofition du g liure ) & le quarrédela difference du.
plus grant 4 la moitié des deux nombres, ou de la moitié
des deux au plus petit adioufté auecle nombre quarré
pris, feront vn nombre quarré,duquel fouftrayantl'vn:
desquarrez adiouftez, il reftera l'autre, le tout par cefte.
propofition,comme 6 fois 24 font 144 (caril eft mefu-,
réde 6 & de 24 par 24, & par 6 ) & adiouftez enfemble
font 30 pour toute laligne diuifée,dontla moitié eft 15,
& Pentremoyenne ladifferencede 24 d 15,0ude s a6,
ceft d fcauoir g dont le quarré eft 81, lequel adioufté &

144 failt 22 g,c’eft d fcauoir le quarré de 1 5, & du quar-
réde 15 quien fouftraitt 6 fois 24,0u 9 foisg quieitle
quarréde g il reftera vn nombre quarré:de li file conte-
nu des deux nombres inefgaux,n’eft pas quarré du quar-
ré dela moitié d’iceux on pourra fouftraire le quarré de.
Yentremoyenne,& il reftera vn nombre non quarré, dou
fouftrayantdu quarré delamoitié d’iceux, le produict
des deux nébres , il reftera le quarré deladi&e differéce.
i : 6 ’

. 8t Vne ligne droiCte eft conpée en dewx: preces efgalles, &~ on luy
adioufte & Yn tenant quelque ligne droi€le:le veltangle contenu de
la toute anec Padiouflee ¢oode Ig‘::ieiotgﬂe'e sanec le quarre de la moi-
11 oft [gal an quarré qus eft fait de lamoitic’ G de Ladionfice co-
mecd Vne, ' - . ,

: FORCADE L, : ;

RESOLVTION. '

Quitle quarré d’vneligne divifée comm’on voudra,
eft mis en fes quatre parallelogrammes reGtangles,& lon
- adioufte'vn des re¢tangles des pieces, au reGtangle faict
.delatoute,& del'vne des pieces,de la part du mefme re-
&angle, on aura certainement vn retangle fai@ d’'vne

* ligne diuifée en deux pieces efgalles auec vne adiouftée
d’vn tendt & deladiouftée,quiferaefgal d 'vn des gno-
mos du quarré,& adiouftit d'vne part & d’autre,le quar
¢ 3 L'entour duquel eft le gnomon , qui fera tguf_i‘ours lg
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quarré dela moitié¢ d’vne ligne diuifée en deux pieces ef-
galles on aurad’vne part lereGtagle faict d'vne h;igne di-
uifée en deux pieces efgallesauecl'adiouftée , & de I'ad-
iouftée auec ﬁ quarré de lamoitié delaligne, quifera

efgal au quarré d'vneligne faicte dela moitié,& del'ad-

iouftée.
COMPOSITION.

Car en defcrivantle quarré delaligne qui eft faiGe de
lamoiti¢ & del'adiouftée d’vntenant, par la 46 propo-
fition du premier liure , & menantle diametre d'iceluy,
depuis'angle qui fe fait a extremité de ladioufte & les
paralleles , dont I'vne pafle parle poinét oul'adiouftée
cftioinée dladiuifée en deux pieces efgalles,& menant
Pautre del'autre partdeladiouftée, iu% uesd cequ’elle
foit efgale dlaligne diuifée auec l'adiou(ciléc,& vneligne
droi&te del'vne alautre extremité, parla premiere de-
mande & parlafeconde, parla 31 & 3 propofitions du
premier,certainemeét i)ar I'vndes correlairesdela 4 pro-
pofition precedente, les parallelogrammes d 'entour du
diametre feront quarrez,& parla 43 & 36 propofitions,
premiere & fccége commune fentences, le rectagle faict
delaligne diuiféeauec'adiouftée , & del'adioutée par
la conuerfe dela 30 deffinition du premier liure,fera cf-
gal au gnomon quieft dl'entour du quarré delamoitié
delaligne, & agiouﬂant d’vne part & d’autre le quarré
de la moitié delaligne,on aura parla feconde commune
fentence lediét reCtangle, auecle quarré » __p»
dclamoitie delaligne, efgal au gnoms, Un/F2S {
& au mefme quarré, cCeftddireparlag X
& premiere commune fentences ou par
Ja 4 propofition , au quarré dela motié
delaligne & del’adiouftée come d’vne: .
aufsilerectagle quicft faiét de lamoitié delaligne,& de
Yadiouftée,qui eft dehorsle quarré, eftit efgal aufu ple-
ment quiluy eftloin, parla 36 & 43 propofitiés & pre=

(4
E @

e e —aw



a e e b‘!v.c.‘.‘,rb g, - - ’8
mierécomune fentéce du premier hure,8cen adiouftit 14
refte d'vne part & d’autrel'on auraledict re&angle &e.

Par cefte propolfition icy nous pourrons venir facile-
mentila cognoiffance d'vn milieu entre deux extremes
felon la cinquicfme forte de raifon , ou proportion, ou
mediete,felon-Boéce, & de L nous pourrons trouuer tit
de trois nombres qu'on voudra, felon ladeffinition de
ladi@e medieté quieft, quede trois nombres la raifon
des plus pctits,cﬁ comme la difference d’iceux a la diffe-
rence du plus grant au moyen: prenos pourles deux ex-
tremes d'vne telle medieté 11 & 3,& pourle milicu en:
treiceux vn nombre incongneu, la raifon duquel d 3
qui eftle plus petit,eft commeladifference du nombre
incogneud 3, ceft i fcauoir, vn nobre incogneu moins
3 aladifference de 11 au nombre incongneu,c’eft i {ca-
uoir, i 11 moins vi nombre incogneu , & de ces quatre
gradeurs proportionelles come nous verrés ila 16 Irm
pofition du 6 liure,ouila 19 duy,lerectangle des deux
extremes,eft efgal au rectigle des deux autres, c'eft d fca-
uoir 11 nombres incongneus moins le quarré dunobre
incégneu, font efgaux a 3 nombresincogneus moins g,
& en donnant d’vne part & d’autre 9 & le quarré du no-
breincogneu & fouftrayant d’vne part & d'autre 3 né-
bres incogneus,l’on aura vn quarré du nobre incégneu,
efgal 4 8 nobres incc’ogncus_P?us 9:Nouspourrons don-
ques diuifer ce quarréldquia gour fon coftéle nombre
incogneu en deux re@&angles,defquelsl’vn contiédra g,
‘& I'autre 8 nombres incongneus , & par ainfi fa latitude
* ferade 8:(car 8 nombresincogneus contiennent va né-
breincogneu 8 fois,tout ainfi que 8 efcus contiennent x
efcu 8 fors)laquelle diuifée en deux pieces efgalles,fait
pour vne chacune,& dlaligne diuifée en deux pieces c?—
galles , nous luy donnons pour adiouftée, lalatitude du
reCtangle qui contient 9  qui {e faitde toutelaligne co-
poféedeladiuifée , & de ladiouftée par-l’alc)lic_m e, &

)
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far ainfi adioufté 3 16 qui eft le quarré de lamoitié de'la
igne, faitzs, lcqlucl par cefte propofition, eft le quarré
dela moitié delaligne diuifée auecla latitude du re@an
gle qui contient 9,& par ainfi faracine,c'eft 4 fauoir de
2 §,eftant 5 feralalongueur dela moitié delaligne auec
P'adiouftée ,auquel adgiouﬂant I'autre moiué, quieft 4
mefme,fera g pour toute laligne compofée dela diuifée
& del'adiouftee : C'eft d {cauoir parla-conuerfe dela 30
deffinition du premier liure autant qu'eftle nombre in»
cogneu,s doncques ferale nombre moyen entre 11 & 3
dont fenfuit lareigle pour T'inuention d'vn tel milieu.
1l faut fouftrairele plus petitnombre du plus grante , &
prendrela moitié dela difference, le quarré delaquelle
il faut adioufter auec le quarré du plus petit nombre,, &
prendrelaracine de ce.qui en viendra ( {1l fe peut faire,
tinon,tu es priué de milieu,)a laquelle ayanc adioutté la-
diéte moiti¢,on aurale milieu demandé : matisil fenfuit
lareigle pour I'inuention de tantde trois tels nombres
w'on,voudra:il faut prendre trois nombres,le quarré de
Lvn defquels,foit efgal aux quarrés des deux autres,& le
double gc I'vndes plus petits adioufté auec I'autre des
plus petits;ferale plus grant extreme,& le doublé adion
1¥é auec le plus grant des trois nébres pris ferale moyen,
& le petit des nombres pris non doublé ferale plus petit
extreme,commede 1§.12.9,ledoublederz auec ¢ fons
3$3,puis 12 & 15,font27,& parainfi 33.27.9,Ceftddis
re par 'abreuiation, ou 3 5 propofition du7 liure 11.°g,
3.{cront trois nombres de cefte deffinition, aufsi fer6t18
auec 12 quifont3o, & 15auecy,quifont24,&de plus
12,ceftafcauoir3o.24. 12,0u§. 4.2, i
- Venons maintenant a ladeffinition de la 9 medieté,
{elon la mefme hauteur qui eft, quant de trois nombres,
. laraifon des plus petits eft comme la difference, du plus
grant extreme au plus petit d la difference du plus grant
au moyen: pour doncques trouuer tatde trois tels nom-
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bres qulon voudra, il faut prendre va nombre quaryé,
dont on puifle fouftraire vn nombre quarré , & qu'il re-
fte vn nombre plus grant que le fouftrait,le doubledela
racine duquel fera le plus petit nombre, deli il faue par-
tirle nombre refté par lccr'l&-doublc- ,&le combien ad-
1oufté auecle dou_blz, ferale ‘phis‘ grantnombre,& la ra-
cine quarrée du nombre quarré pris, adiouftée auecla
racine du nombre quarré fouftrait,ferale nobre moyen,
comme en fouftrayant 4 de 36,1l refte 3 2,0rlaracine de
4 eft 2,dontle doubleeft 4,pourle plus petitnombre,&
32 parti par 4,fait 8,lequel adioufte d 4,plus petit nom-
bre,fait 12 pour le plus grant,& puis q,ucla racinede 36
eft 6, & laracine du quarré fouftraie, c'eft d fcauoir de 4,
eft 2, certainemét 6 & 2 font 8, pourle nombre moyen,
& parainfi 12.8.4.feront trois nombres {elon cefte def-
finition; ou bien 3.2.1, &c. Nous laiflerds toutes les au-
zres chofes , iufques au temps que nous pourrons efcrire
noftre Algebre, finoftre Dicu Ya ainfi ordonné par fa
grace & bonté infinic. Retenons aufsien paflant, que

ar cefte propofition nous pouuons trouuer deux nom-
bres quarrez,lefquels adiouftez enfemble,feront vn né-
bré quarré,&c.comme en la precedéte , en prenant deux
nobres inefgaux pairs ou impairs , le produiét de la mul-
tiplicatié defquels face vn nombre quaré, lequel adiou-
ftcauecle quarré de la moitié deladifference desdeux
nombres, ?cronc vn nombre quarré , comme 2 4 multi-
plié par 6, font le nombre quarré 144, lequel adioufté
auec81,quieftle quarré de 9,lequel eft lamoitié de 5 8,
quieftladifferécede 24 4 6,feront 22 5,le nombre quar-
réde 15, quieftfait de g adioufté auec 6. Quantdonc-
ques iufquesicy on nous propoferale quarre d’vn nom-
breincongneu , & quelques nombres incégneus efgaux
avn certain nombre,retenons que ce nébre la eftle con-
genu d’vn gnomon , & alors faifons comme enla 4 pro-
pofition de celiure par 1a 4 propofitié mefme , d'ou vne

P i
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telle equation a pris fa fource,oudela 3 propofition.

Etquant on nous propofera plufieurs nombresincén-+
gneus efgaux 4 vn quarré dunombreincongneu, & i
gtuelquc nombre, retenons qu'on nous propofe vn re-

angle ayant pour fon plus petit cofté vn nobreincon-
gneu, & pour 'autre autantde nombre , comme il con-
tient de nombres incongneus , il eft aufsi faitt du quarré
du nombre incongneu , & d’vnreftangle quicontient
autant,commeil y ade nombre auec le quarré (ce fera
toufiourslerectigle des deux pieces (lequel {1l eft efgal
au quarré dela moitié de laligne, fa racine quarrée fera
ke nombreincogneu : car il ferale quarré du nombre in-
congneu) & alors faifons comme en la cinquiefme pro-
pofition de celiure, par lamefme cinquiefme propofi-
tion, & cefte equation a fafourceenla 3 propofitionde
ce liure. Mais quanton nous propofera vn quarré d'va
nombre incongneu, efgal 4 quelques nombres incon~
gneus,plus quc%qluc nébre,certainementlemefme quar-
ré,le cofté duquel eft le nombre incongneu, contiendra
deux re@angles , dontl'vn ayantpour'vn defes coftez
vnnombre incongneu , & en contient plufieurs , il aura
le mefme nombre de plufieurs pour I'autre cofté, & I'au-
trereétangle contiendra le nombre propof¢, & alorsil
faudra faire comme en cefte propofition , par cefte me{-
me propofition , & cefte equation a pris {a fource enla
feconde propofition de cccliure.

7 R

S5 Yne ligne droi€te es¥ coupée comme on Youdra , le quarre de
Litoute, gon le quarré de Lune des pieces, scewx dewx quarrex en-
Jemble font efgaux ,an ve€langle contenu deux fois de la toute
& de ladiCte prece, @ as quarre de Lantre piece.

: FORCADEL,
RESOLVTION.

Il eft tout certain qu'on voit au quarré d'vne ligne di-

uifée comme on voudra, mis en ces quatre rectangles,

—_

0 N VI



"DEVCLIDE.. © . : 6o
dontles deux fontal'entour du diametre, & autrement,
quelere@angledela toute, & del'vnedespieces, eft ef-
galau reGangle des deux pieces, & au quarré de ladi&e
picce,parla 43 propofitié du premier liure, & parlafe-
conde commune fentence, les deux rectagles doncques
delatoute & de I'vne des pieces,font efgaux au gnomon
du quarré, ou eftle quarré de ladicte piece, & au quarré
de ladi&e Piccc »& adiouftant d’vne part & d’autre Ie

uarré de'autre piece,on aura par la feconde commune
?cntcncc deux regan gles, delatoute, & deladicte piece,
&lequarré de I'autre picce efgauxaudi& gnomon,au
quarré de ladi&e piece,& au quarré de lautre piece, Ceft
d dire,au quarré de la toute,& au quarré deladicte piece.

COMPOSITIOM. - '

Car le quarré dela toute ainfi diuifée,diuifé en ces qua
tre re&tangles, auec le quarré deI'vne des pieces, fontef-
ﬁi:ux parla 8 & 2 communes fentences, au quarré de la-

iéte piece,au gnomon du quarré delatoute, oueftle
quarre de ladicte piece,& au quarré de 'autre piece , dot
Ie quarré de ladicte piece & ledi&t gnomon, font efgaux
aux deux rc&anglcs delatoute,& de ladicte piece,parla
43 propofition du preniier liure, & 2 commune fenten-
ce,par laquelle le quarré de ladicte piece , lediét gnomo,
& le quarré delautre picce,fontefgaux =« A
aux deux reGangles gcs deux pieces,& | ‘\
au quarré del'autre piece , doncques par * (Ne )
la premiere commune fentence, fe quar- \ " _
ré de latoute & del'vne despieces,fera
cfgal auretangle deux fois dela toute, ® >
& deladicte piece & au quarré delautre piece.
. Cela, le plus premier, qu'il nous faut prendre en cefte
propofition , eft que d'vneligne diuifée en deux pieces
ine fallcs,lcs (}uarrcz des deux pieces, feront plus grans
quele reCtangle deux fois des deux pieces , du quarré de
ladifference de 'vne d autre piece:car la plus petite pic-

AP
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cediuiferalaplus grandeen deux , parla3 propofitioh
du premier liure,& par ainfi par cefte propofition, le re-
étangle deuxfois des deux pieces.inefgalles auec le quar
rédeladifferencedelaplus grande d la plus pcticc,(%rét:';
efgaux aux quarrez des deux pieces inc(gallcs,& parlass
commune I?:ntcn"cc.la difference desdeux quarrez des
deux piecesinefgalles delaligne diuifée aux deux recta-
glesdes deux pieces,fera cf%allc au quarré dela differens
cedelaplus [grandc piecedlapluspetite. Decefte pros
pofition aufsinous prenonslafaconde muluplier vae.
refte de deux noms par foy mefme,c’eft i dire , que nous
en prenons la fagon de prendre le quarré delarefte , ow
de touterefte dedeux nés, car celade quion a fouftraic,
demeure diuifé en cela qu'on a fouftraic, & en la differé-

cede celade quion afouftrait, 4 celaqu'on a fouftraic,

& par ainfi nous Krenés le ?uarré deceladequionafow

ftrait, & 'adiouftons auec le quarré de cela qlu’on afou~
- ftrait, & de tout nous en leuons lereftangle contenw
deux fois de celade qui on a fouftrait , & de celaqu'on @
fouftrait, & ce querefte eftle quarré delarefte de deux
noms,comme i¢ {cay bien quc?c quarré de s moinslaras
cinede 4 eft,9,que ie trouue en prenitle quarré de 5 qui
fait2 5, & 'adiouftant auecle quarré de laracinede 45
- quieft 4,font29,de tout cela il en faut fouftrairelerecta
gledeux foisde 5 parracine de 4,0r lereGtanglede 5 pac
racine 4 faitracine de 100,& le doubledelaracine oo,
eft racine de 400 , fidoncques de 29 fe fouftraitla raci<
ne de 400, refte 2 9 moins racine de 400 pourle quarré
demandé, aufsile quarré de 3 eft 9,& fi de2g fe fouftraic
20,qui eftla iufte raciné de 400, certainement il refte 92
Etdeld nous en prenons cela que nousnémonsla fou-
ftrattion des racines,ceft a di_rc?la fa¢o-de fouftraire vae
grandeur d’vn autre,, quant i la confideration des quar~
rez , & de leurs coftez ou racimes quarrées, car de toute
fouftra&tion propofée,i'en puisfaire,par vae manicre de

. liberté,




pevcripeE, . (3¢
liberté, vnerefte dedeux noms, commede toute addi-
tion proPoféc', vnegrandeur de deux noms, & ayantle
quarré d'icelle, certainemétla racine quarrée fera cegui
eftdefiré derefte: commeic {¢ay bi€ que quantde 7 1’en
auray fouftrait racinede 4 jui et 2, 3 refte § ,maisi’en
puis faire 7 moins laracine de 4,de laquelle le quarré eft
. §3 moins laracinede 784, dontlaracine quarrée eft la
racine delareftc §3 moins laracine de 784, pour cela
qui refte,dontle quarré eft 5 3 moinsracine 784: maisla
racine quarréede 78 4,¢ft 28,8 28 fouftraiétde 53 il re-
fte 25 pour le quarré de ce que refte,dont laracine qui eft
s.fera cela qui eft defiré de refte : mais puis que le quarré
decela de quilon veut fouftraire, fait 49,8 le quarré de
cela qu'on veut fouftraire,eft 4, & que 49, & 4, font 53,
puisapresle rectanglede 7 par racine 4, faitlaracinede
196 , C'eft i fcauoir 14,lequel doublé faic 28, cedouble
icy fouftraictde 53 ,il refte 25 pour le quarré de cela qu'o
demande derefte,doncques la racine,ceft d fauoir raci-
nede25,quiclt 5,feracequon demande derefteoule
reftant,quantde 7 on en leueralaracine'de 4,car 7 eft di
~uiféenracinede 4,& enladifferécede 7 dlaracinede 4.
Par cefte propofition aufsi nous pourrons trouuer vne
ligne,de laquelle le quarré fera fgal 4 vn reGangle : foit
lere@angleab cd,le plus petic cofté duquel b d,{oit diui-
{é en deux pieces efgalles, parla 10 propofition du pre-
- mier liurc au poinéte,& femblablemét 4 c,au poinét £, &
foitmcnéelafi ne droi&te £ e,de 13 foyét prifes les lignes
dg &bbh, efgalleside,parlary deffinition,ouparlay
pmfoﬁtion,du premier liure,& menéelaligneg hversh
parla 1 & 2 demandes, puis foitmenée laligne droi&tec
e,parla premiere demide,& i 'entour du poinétc, & de
lagrandeurce, foitdefcritle feQeurecf, la circonferen-
ce duquel couppelalignegh faupoinétf, certainement
le quarré delaligneg £, fera efgal au reanglecb, caren

menantlaligne droiétecf,parla premicre demide, ileft
| QU
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certain parla 47 propofitié du premier Liure,quele quar’
ré delalignefg,auecle quarré delalignecg,font efgaux:
ouceftefgalau quarrédelalignecf, cefta éirc au quarré
delalignece,ceft ddireau quarré delalignecd, auec le.
quarrédelalignede,ondg,ceft d dire encoresau retan-
gledeux foisdecd,& gd,oude, ceft d {gauoir parla pre-
micere propofition de ce liure au retanglecb, & au quar
réouaueclequarrédelalignecg, & parla premiere co-
munce fentencele quarrédelalignegf, auecle quarre de:
.¢g feracfgalau rcgtangic c¢b,& au mefme quarré delali-
gnecg,& parla 3 commune fentéce le quarré delaligne
. gfiferaefgal aure®angle«b cd:Dont fenfuitlareigle:l
Faut deferire le fe@eur d'vn cercle ,alentourdel'vndes

angles d’vnretangle, dela grideur depuislediGangle,
wuiques au fin milieu du pl° petit cofté dure@angleloin:
del'angle,& dela part du rectangle, delail faut defcrire
deux cercles aI'entour des deux angles durectangle qui.
font contenus aux extre- , ;

mitez du cofté diuifé,de 4 VAN
la.grinde.ur,dc la-morué. / S \c .
d'iceluy& le quarrédela e : :
lignd:d):'oi&cqmcnéc, de p ;’/ | I N
I'vnilautre poin&,o =~ & £)
les deux cereles coupent o ' .
les coftez oppofez du retangle, iufques i la circonferé~
cedufeéteur,feracfgalauredtangle. .

- Sionnousdict maintenant qu'a 'va des bordsd’vn:
fleuuce eftoit vn arbre planté droi&ement de la hauteur:
de 9 toifes,lequel par'impetuofité du vent eft rompu
en deux pieces fentrezenans, & quelacymede Parbre
touche dJ'autre bort du fléuue diftant dupred.del'arbre.
de 3. toifes ; & on nousdemande la grandeur d'vae cha-
cune desdeux pieces de Parbre. Prenonspour l'arbre
auant que d'cftrerompu laligne ab, perpédiculaire fur.
le plan’ de lorizon’; & awpoin& b, qui cft enl'vndes

BY
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bords du fleuue, & paurles deux piecesdel'arbre pre-
nonsla perpendiculaire b d,& laligne d ¢, le poin& r,
eftantdl'autre bord du fleuue, & laligne b¢ Poit ladi-
ftance du pied del'arbred fa cyme cheute,faifanc'angle
droif.en b, aueclaligne d b,delifoitmenéelaligne ¢
d vers d iufquesa e tellement que d e, foicefgalleads,
parla z demande & par ladeffinition du cercle, ou la 3.
propofition du premier liure, defia par la feconde com-
mune fentence c e, fera efgalle .c d& d'b, & parainfi
db a parlapremicre commune fentence,la lignec d e
doncquesaura g toifes, de laquelle le quarré par la 46
propofition du premier Jiure foit ¢ £, & ayantmenéle.
diametre ¢ g , & les paralleles d h & &/, le quarré [ b,
par la 47 propofitié du premier liure,fera efgal au quar-
réded b,ouei,oun m,aucc le quarré de 6 ¢,donc-
ques par la 3 commune fentence,ayant fouftraitle quar-
ré m n,cfgal auquarréde b d,du quarré ! h,ilrefterale’
gnomon n g m, efgal au quarré de b.c,lequel contient
9 toifes quarrées,aufsi faitle gnomon : maisle quarré de
toutlarbrec £, contient 8, doncques parla 3 commune
fentéce,en fouftrayant 9 de 8 1,il reftera 72 pour le con-
tenu du reGangle d £(lequel nous auonsicy demonftré.
eftre efgal au retangle d /, & au quarré.» m ) aueclere- .
&igle d [, & le quarré m n, C'eftd dire,au gnomon fd/, -
auccle quarré » m,la moitié doncques de 72 quieft 36,
ferale contenu du re@angle d f,lequela 9 pourle co-
ftée f,& 36 Parti ar g fait 4 pourlaligne e d, c’eft a di--
re,pourb d,l'vne des pieces de I'arbre, & parainfi 'autre
picce d c,aura s :carga, differencede 9 4 4 eft 5 ,0ubien
puisque d f,d [, & n.m,fontdoublesd d £, fi 72 quils
contiennent,c’eft d fcauoir d £,d [, & n m, {e diuﬁg
le double dee £, qui eftledoubledel’arbre, & fait 18,1l

en viédra 4 pour b d, dont fenfuitlareigle.Il faut pren- -

drele quarré detout l'arbre ;& le'quarré deladiftance -
du pied de L'arbre, 4 la cyme de Iarbre eftar par tecre, & -

- Q_ij

ife par .
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la difference desdeux quarrezdiui~- £
{ée par le double de l’aﬂ)rc ,oubien :
l1a moitié deladi@e difference diui-
fée parla hauteur de 'arbre, donne-
ral'vnedes pieces, Ceftafcauoir la 2
plus petite : laquelle fouftraicte de \
tout larbre,il reftera 'autre piccede %
Yarbre. . :

Dauantage il nous faut prendre icy que fi deux lignes

3¢

droites font diuifées comme on voudra,lere&tigledes

deux lignes,aueclere&angle de lapiecede'vne par la
piece de lautre, ces deux rectigles 14 font efgaux a deux
rectangles des deux lignes par lefdictes picces alterne-
_ment, &aure&angle gc’s‘dcux autres picces : foyentles
deux lignes droictes « b, & 4 c,diuifées en ¢ & d,def~
qucllcs%c reCangle foit « f, & foyent menées les paral-
Yelesd g, & e b £, puis foit menée £ e, vers ¢, iufquesd/,
tellement que £ e, & 5 /,foyentefgalles, puis {foit enco-
res menée g b, vers b, iufques d m, tellement que g m,&
b 1, foyent efgalles,& foit menée [ m, il eft certain parla
36 propofition du premier Liure,que le re@tigle b m, eft
efgal auretangle E b, & parla 3 c6mune fentence e m,
4 & z,0u bien par la 36 propofition dupremierliure,
e m, ¢t efgald £ g,lequel eft fai& delapiecedel'vneli-
?nt:e b, parlapiece del'autre d ¢, & lereGangle 2 £, qui
¢ faict des deux lignes auec e m , qui fe fait dela piece
deI'vne parlapicce de 'autre,eft efgal aux reGtigles c g,
qui fe faitdelalignea b, parla Piccc del'autre ¢ d,auec
b m qui fe faitdelaligne / b, ceft d dire,de lalignec 4,
parlapiece del'autre Ligne e b, & encores au reétangle
a b, quife faitdes deux autres pieces des deux lign cs;par_
1a 8 communc fentence:fi doncques de « f,8 ¢ m,{e {ou-
ftrait ¢ f, &g L, ilrefterale reGanglea h: Oreftilainfs
que« e fait 2 b moins ¢ b, &« d fait 4 ¢ moins d c,aucc
le re®angle doncques de touta b, par-4 ¢, on adiouftele
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re&angle de ¢ b, par d ¢, pource que toutes deux font
moins,puis de tout cela on fouftrait le retangle de « b,
pard c,&de a ¢, par ¢ b,3 celle fin [

wil reftele re€tangle 4 b, qui fe fait
gca b,moinse b, par 4 c,moinsd ¢, a—3—¢ 3 1§
& cefte demontftration eft generale .
a noftre propofition:d'ou nous pre-
nés en noftre Algebre,quelemoins B g
multipliantle moins,fait plus,com- .
me vouldt multiplier 8 moins3,par 3 J
6 moins 2.quant moins 3. multiplie moins 2.fait plus 6.
De cefte demonftration aufsi nous pourrons prendre

m

a e, b

‘ Euclc produiét de la multiplication de deux nombres

mples,lefquels adiouftez enfemble feront 10, ou ci)lus,
oumoins ( l[))ourcc que quant les deux nombres adiou-
ftez enfewnble font 10, oumoinsde 10 nous auons dit
qu'enI'vn on feroit en plus grande peine & en l'autre en
lamefme peine) de xo fera autant quele dproduiéi: dela

multiplication des differences dero d ces deux nombres

14, auecautantde dixaines qu'eftladifference de 1o aux -

mefmes nombres adiouftez enfemble , comme § fois 7
font x5,pource que 3 fois §,font 1 5 ,aucc 20 font 3 5 ,car
de 10 quifouftrait 8,il refte 2,&c.
' Adioustons y encores cefte belle confideration.
Sid'vnelignedroi&te diuifée en deux pieces inefgal-
les d'vne part & d'autre, 16 fouftraitles plus petites des
plus grandesalternement, les differences ferot efFallcs,
commedelaligneab, divifée en deux pieces inefgalles
d’vne partac,& ¢ b,8 del'autre part aufsi en deux pieces
inefgalles enbd, & du, fi de c a,le fouftraitce,efgal ida,
& dedb,fe fouftraitd f,efgal dcb,il refteraca, d’'vne part
efgalle i fb,deautie part,car par la fecde comune fen-
tenceaf, & eb, font efgalles,& parlamefmeae, eft efgal

lc é.f b.‘ B
Qijj
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: d f e ¢ .
| a—|—| |—|—5

Quantil aduiendra que laligne droite fera diunifée en.
deux piecesinefgalles, & en deux plus incfgalles d'vne
mef{me part, cela ce peut demonftrer autrement, queles
differences des plus grandes,aux plus petites alternemét
ferontefgalles, commedelalignedroite«b, diuifée en
deux pieces inefgallesau poinc&c, & en deux plusinef-
gallesau poinét d, car fionfait ¢ ¢, efgalle 3d 6, parla 3-
ptopofition du premier liure , il eft certain par la fecode
commune fentence,que ed,fera cfgalle d c b, & par ainfi,
fich, Ceft ddireed, {e fouftraitde«d, il refteraace, aufsi,
fideac, fefoultrait db, Ceft i direce, il refterala mefme
difference ae. . . :

e c d
|—|—|—2

« .

' Si maintenant on nous demande le produictdelamul-;

tiplication de deux nombres fimples, lefquels adiouftez
enfemble excedent 10,nous pourrons dire que ce ferale:
Erodui& delamultiplication des diftances ?i

reslaa 10,& d’auitage autant de dixaines ou auec autat,
dedixaines qu'il y ade differéce del'vn de ces nombres
1i,dladifference deso d'autre nombre &c. Comme par
exemple 7 fois 8 feront 2 fois 3, C’eftd fgauoir 6 auec §
dixaines qui feront en tout 56, carfil'vndes coftez du,
quarréde 1o eft diuifé en 8 & 2,8 'autreen 7 & 3,& de
8 fouftrayant 3 presde 2, & de 7 fouftrayant 2 presdes,
puis apres les paralleles menées, on verrale re€tangle de’
7fois 8,eftre efgal 4 5 dixaines,& 6. '

g -

51 Yne l{gﬂcudroi&e et c"oﬁfc'e comme on Voudra ,le re&dnglevj .

contenw quatre fois de la route gor dune des pieces , awec le guarré

deLagtre picce St offal an quiarré de la toute , gon de ladile piece

comme d wne,

c-cesnom=, .

————e -y
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FORCADEL. = "
RESOLVTION.

D’vneligne dror&e diuifée en deux piecesinefgalles,

laplus grande fe pourra toufiours diuifer presla plus pe

tite, & en la difference de la plus grande & 1a plus petite,

- sar ladeffinition du cercle, &c. & parainfi par la prece-

ente propofition les ciluarrcz desdeux pieces de toute”
Ialigne diuifée,feront efgaux au reGangle deux fois des
deux pieces, & au quarre de la differéce des deux pieces,
& adiouftant d’vne part & d’autre le reGangle deux fois
des deux pieces, on aura parlafeconde & 8 communes
{entéces ou parla 4 propofition de celiure, le quarré de
toute laligne efgal 4 quatre re¢tangles des deux pieces,
& au quarré de ladifference des deux pieces. ‘

.COMPOSITION.

.Carparla precedente propofition le quarré de toute
laligne,auecle quarrédel’'vnedes picces, fera efgal au-
retangle deux fois de toute la ligne & deladi&e piecey
& au quarré de I'autre piece , & agiouﬁant d'vnepart &
d’autre Ie re¢tangle deux fois de toute laligne & de ladi-
&e piece,on aura parla 2 commune fentence , & parla 4
ﬁropoﬁtion de celiure, le re&anglc quatre fois de toute

ligne &deladicte piece auec le quarré delautre piece,
quiferotefgaux au quarré de toutelali- oo
gne & de ladi&e piece comme d'vne. ', X
Aufsien menantle diametredel'angled | (b4l )]

‘angle du quarrédetoutela lignecom- | V1|
poféede la diuifée & dela piece adiou- .
{tée qrcs de fon efgalle , & menitdes pa- * o 8
ralleles , par tousles poin&sdes diui&ns »&e¢.lon aura’
~n gnomon efgal aufdi&s quatre reGangles,&c.

°

9 )
83 Ve ligne droi€te est coupée en deux preces efgalles ,eren
dewx picces mefgalles : les quarres des pieces incfgalles dela toute,,
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[eront doubles aux quarrex de lamaitic ¢ de la fellion entres
mayenne. :

"FORCADEL., .
RESOLVTION,. :
, Qt%ant vneligne droi&e eft diuifée en deux pieces in-
efgalles,certainementles quarrés des pieces font efgaux
aureftangle deux fois des pieces, & au quarré dela dif-
ferencedel’'vne d 'autre piece parla 7 propofinondece
liure,laquelle difference adiouftée d'vn mefme traiGt ou
d’vn tenant, d laligne diuifée dela partdela plus Ectitc'
" piece,parla 2 demande, 1 5 deffinition ou 3 propofition
du premier liure, certainement laligne fai&e dela diui-
fée & de I'adioufté, fera diuifée en deux pieces efgalle-
ment, & inefgallement parla 3 & 9 communes fentéces,
& les quarrez des piecesinefgalles d’elle, feront doubles’
aux quarrez de fa moitié & del'entremoyenne,
COMPOSITION.

Car les quarrez des picces inefgalles font efgaux aux
3uarrcz dc(}a moitié & del'entremoyenne, au reangle
eux fois dela moitié & de'entremoyéne, auecle quar-
ré dela plus petite piece inefgalle parle corrclairedela
4 propofitionde ce liure & parla 8 & 2 comunes fenten
ces , & toutes ces pieces icy font doubles aux quarrez de
la moitié & de l’cntrcmoyé'nc, lefquels fontefgaux aure
&agle deux fois de la moutié & decifcntrcmoycnnc,& au
quarré dela plus petite piece inefgale par la 7 propofi-
tion de celiure : parlacéuerfe dc%a 6 commune fentéce
doncques, les quarrez des pieces inefgalles feront dou-

bles aux quarrez delamoité & de entremoyenne.

AVTREMENT. '

Car en mendt deux perpédiculaires aux deux poinds.

- des diuifions par la 11 rofofition du aﬁremicr liure,
& faifant celle du poinétdu milicu efgalle 4 la moitié
de la ligne parla 15 deffinition , puis menant deuxli-

gnes droictes de lacyme d'icelle piece, aux deux extre-.
' mItez -

- —— e e A




. Yautre angle droict qu’elle fouftient, le

trairg,come plus petits.
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mitez de la ligne diuifée , parla premiere demande vo
chacun angle qui eftaux extremitez delaligne diuifée,
vaudrala moitié¢ d'vndroiét, & I'angle c6tenu des deux
Lignes menées fera droict, comme faict de deux mortics,
& du poinét ou Yautre perpédiculaire touche'vne def-
dites lignes,ayant mene vne perpendiculaire {ur 'autre
fcrpemﬁculairc »& vneligne droiéte al'extremitédela
igne diuifée,les quarrez des deux picces inefgalles dela
ligne diuifée, feront efgaux au quarré dela derniere li-
gne mence par la 47 propofitio §u premier liure, lequel
eft efgal aux quarrez des autres deux lignes contenans
ngucls fontdou-
blesaux quarrez dela moitié de la ligne . :
diuifée & de I'entremoyenne, & par la N’ﬁ. 9;3 .
premiere commune fentence,les zuarrcz -
des picces inefgalles de la ligne diuifée, el \p
ferét doublesau quarré delamoitiédela | N
ligne, & au quarré delentremoyenne. < o’
11 nous faut prendre d'icy en paflant, que d’vne ligne

" droicte diuifée en deux c{Jiccca; inefgalles,& en deux plus

inefgalles, les quarrez des deux pieces plusinefgalles fe-
rotplus gra.ns,guc les quarrez des deux pieces moinsin-
efgalles,come doubles d de plus gras quarrez, & aucon-

10 :

Si ne lsgne droi€te,est coupee en dewx preces efgalles, ¢iron luy
adioufie tfgt;: tenant , quelque ligne droi€te : le quarre de latonte
anec Ladsouftée,com le quarvé de ;:‘diwﬂe'e,fom doubles awx: quar-
rex de la mostié, g de celle qus e5t fasCle de la maitié , ¢o de 'ad-
1onftce comme dune, - . ‘

FORCADEL.
RESOLVTION.

Quantvne ligne droiéte eft diuifée en deux: pieces ef-
galles,& on luy adioufte d’vn tenit quelque ligne droi-
&e, certainement la ligne faifte dela dinifée & delad-
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LE I17. LIVRE DES BELEMENTS
iouftée, feradiuifée en deux piecesinefgalles au poin&
mefme;, ouladiuifée a efté diurfée en deux picces efgal-
les, & parainfile quarré de'amoitié dela igne diwfée,
& del'adiouftée comme d'vne aucecle quarré delamoi-
tié fera efgal au rectigle deux fois de la moitié auec 'ad-
iouftée & de la moitié, auecle quarré deladiouftée, &
par ainfi le quarré dela ligne diuifée & de I'adiouftée,
comme d’vneauecle quarré de Padiouftée, feront dou-
blesau quarré de la moitié , & au quarré delamoiué &
del'adiouftée comme d’vne,
: COMPOSITION. :
Carle quarré delalignediuifée & del'adiouftée com-
me d'vne,auec le quarré del'adiouftée,font efgaux au
quarré de la moitié & de I'adiouitée commed'vne,au
“quarré de lamoitié, & au re&igle-deux fois de la moitié,.
& decelle qui eft faiéte dela moitié & del'adiouftée co-
me d'vne,auec le quarré deFadiouftée,, par le correlaire
dela 4 propofition deceliure,8 & 2 communes fenten-
ces,lequel rectangle deux fois avecle quarré de I'adiou-
ftée font efgaux au quarré dela moitié,& au quarré dela
moitié & de l’adiou}téc céme d’vne parla 7 propofition
de ce liure: doncques parlaconuerfe de la 6 commune
fentence, le quarré de la ligne diuifée & de ladiouftée
comme d'vneauecle quarre del'adiouftée, feront dou-
bles au quarré delamoitié ;8 au quarré de la moitié &
del’'adrouftée comme d’vne. '
AVTREMENT. B
Carayant mené vne ligne droite perpendiculaire au
fin milieu de laligne diuifée efgalle A lamoitié d'icelle,
& delacymedela pcrpcndicu%airc deux lignes droidtes
aux deux extremitez de laligne diuifée, menit plus oul-
tre celle de la partdelaligneadiouftée:puis apres menat
vneligne droicte perpédiculaire lacyme dela premie-
re dela part deadiouftée ,Jaquelle foirefgalleala moi-
ticdelaligne & I'adiouftée,&vneligne droictedes deux
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cymesdes deux lignes efgalles, lamenant plus oultre,
iufques d ce qu'elle trouue 'autre menée plus oultre, da-
uantage menant vae ligne droicte del'extremicé de la
ligne giuiféc de Fautre part au point du rencontre,il eft
certain par les propofitions aflez congneus,quele quar-
ré detoutela ligne & del'adiouftée, commed’vne auec
le quarré de l’acﬁouﬁéc,fcrét efgaux au quarré delader-
niere ligne menée,lequel eft efgal aux quarrez des deux
lignes, qui contiennentlautre angle droié qu'elle fou-
ftient,qui font doubles,& au quarré de la moitié delali-
gne,& au quarré delaligne faite dela moitié & del’ad-
1ouftee : & parainfilequarrédelaligne ¢ »
faiGe de ladiuifée & de'adiouftée com

me d’vne,-auecle quarré de I'adiouftée, \B

ferontdoubles,& au quarré delamoitié 4 < D
delaligne,& au quarré de celle faiéte de
la moitié & de 'adiouftée en vne mefme : ¢

Ligne. , 11

Couper yne ligne droite donnée tellement que le re&mg[c co-
tenw de la towte ¢ov de [ Yne des picces , foit efpal an quarré fait de
Tautve piece. - :
; FORCADEL.

RESOLVTION.
" Voyons vn peu commét celuy qui nous d propofé ce

problemeicy feft {ceu bien refouldre,& prenoslaligne

ab,diuifée au poiné c, tellement quele quarré dela pie-

‘cebc,foit efgal aure@tangle dela toute, & delautre pic-

ceca,deld prenédsle quarré delaligne b c,par la 46 pro-
floﬁtion du premier liurc,lcchucl foitbd,& foit menéela

"gnc dc,versc,ufquesd f, tellement que laligne £, foit
efgalle dlatouteab,parla 2 demande & 3 propofitio du
premier liure, & {oit paracheué le rectigle g c, deslignes
ca,& cfymais leslignesed & g 4,menées vers d,8 4, fe ré-
eontrerdt comme au poinéth,pareillemente b, g f,me-
nécs vers 5,8 f,{e récontreront, & qu'elles ﬁi{cpcox}tnét

)
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aupoinét &, cela {e fera par les deux fagos accouftumées
au premier liure, & le diametre £cmené versc, paflera
aufsi parle poinét h,parla conuerfe dela 43 propofition
du premier liure,car les fuplemens b d,& g ¢, font efgaux
Pvnalautre, Mais en confiderantle rcéén gle ge,llme
fouuienticy en paffant de cela que prent Archimede en
la 16 propofitio du premier liure dela Sphere,& du Cy-
lindre,c’eft 4 fcauoir qu'ayant mené le diametre b £,& di
uifé le cofté h e comme on voudra comme au poinétd,&
menées les prrallelesdc f, & acb, qu'iceluy ge, fera efgal
aureCtangledehd,& dc, & aureftangledede,pare £,& d
c,comme d’'vne, pource, comme il di&, quelereétangle
ce,eftefgal d cespartiesad:d £, & g c, parla 8 commune
?e'ntéce,lchucls ontefgaux dad,d,&db parla 43 pro-

pofition du premier liure, & parla 2 commune fentéce,

ceftidire dad; & aureGtangle quifefaitdedeparef &
d c comme d'vne parla premiere propofition de ce Liure:
& parainfi Far la premiere commune fentence le recta-
gleg e feraefgal aurectigle «d &c.Iufquesicynousaen-
tretenus Archimede pour nous laiffer reuenir i noftre
propos & par la feconde commune fentéce lereGtangle
k d,cft efgal aux rc&iFlcs ke,& fa,c’eft d dire parlafeco~
de propofition de ce lrure au quarré delaligne diuifée b
aouk b, & endiuifit Kb en deux pieces cfgalles au poict
[parla1a J)ropoﬁtion du premier liure , & menit parls
premiere demade laligne/«1il eft certain parla 6 propo-
fition de ce liure que le quarré delaligne/e feracfgal au
rectigled £ auecle quarré de/b, C’eft d dire parla Fccon-
de commune fentence aux quarrez deslignes « b & /b,
c'eltadire parla 47 propofition du premuer liure & pre-
miere commune {entence au quarré dela ligneladont
fenfuitla compofition. . - co
COMPOSITION. . - -~ .

- Ilfautmener la moitié delaligne donnée perpendicu
laire a 'vne des exwemitez de ladonnée, & defcrire vn




* née quieft entre'angle droi¢t & lacirc6~" 4t £ ¢

It A . B
.
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cercle dl'entourde'extremité delaplus petiteloing de

“I'angle droi&, & dela grandeurdelaligne quicitentre

les extremitez des deux lignes, ou qui fouftient 'angle
droic,i l'entour duquel,ayant mene vers luy la plus pe-
tite ligneiufques.d la circonference du cercle,, il faut de-
{crire vn ccrglc delagrandeurdelapartic delaligne me

ference du premier cercle,la circonferen-

ceduquel couperalalignedonéeendeux © ¥ / <

pieces telles que le ciuarré del'vne feraef &K'——,

ggl au reétangle dela toute & de l'autre v
1ece. - .

P " DEMONSTRATION,

Carlere@anglede toutelaligne donnée auec celle qui
cft entre'angle droi& & la circonference du fecod cer-
cle,& decelle quieftentrel'angle droi& & la circonfe-
rence du fecond cercle , auecle quarré dela moitié dela
ligne donnée,font efgaux au quarré dela moitié delali-
gne & de celle qui eftentreangle droict & ladiéte cir-
conference comme d’vne parla 6 propofition de ce liure
Ceftddireau quarré dela Egnc qui fouftiée'agle droiét,
C'eft  dire au quarré de latoute auecle quarré delamoi-
tié,par lars deffinicion & 47 propofition du premier li-
ure & par la premiere commune {entence ,doncquesen.
leuant ce qui eft enI'vne & en Fautre des gradeurs cil'%al-
les,deI'vne& del'autre,par la 3 comung fentéce il reftera
Ie guarré del'vne des precesdela ligne diuifée, efgal au
reétigle dela toute & del'antre piece. Vneligne droicte
ainfi diuifée fera di&e diuifée, fg'orr-l'e miliey & les deux
extremesen la 30 propofition du fixiefmeliure, dontle
deffinition eftla 3 dumefme fixiefine liure. Mais voyez
vn peu que lereétangle £ d, eftancefgal iﬁ_quarré ka,la
ligne K ¢, fera dinifée au poiné’c b, en pareilles ou fembla-
b.ﬁ:s picces, laquelle eft faiGe delaligneb 4, & de fa plus
grande piece:voyezlacinquiefme propoﬁ}t{og dursz li-

. ) ll]
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ure. Laraifondu quarré delaligne «b, auquarrédela
Lignelb,parl'vn des correlaires dela 4 propolfition dece
liure par la premiere deffinition du dixiefme,& 5 propo
fition du mefme dixiefme liure,eft comede 4,3 1, & par
la 18 propofition du 5 liare,laraifon du quarrég 6, auec
le quarréde [ b,C’eft d dire parla 47 du premier liure du

quarrédea/,c'eft d dire du quarré delaligne/e,au quar- -

redelb,eft comme §,ar,mais/e,eft faiGe de lamoiuéde

ab,8 de fa plus grade piece ; voyez la premiere propofi-

tion dur3 lwre.Le quarré delalignele,contient 5 quar-
rezdelalignelb,&lalignebe,c’eft d dire b c,menée vers
c,iufques d4,tellement queb 4,foit double 4/ b,certaine-
métb a,feradiuifée au poin&c, feld le milieu & lesdeux
extremes,dontbe, Celt d dire be, ferala plus grande pie-
ce:voyez la 2 du 13 liure. Delaligne £e,aufsi,diuifée au
foin& b,le guarré delamoitiéde kb, c'eft i direlb, auec
e,commed'vne,c'eft d direle quarré de/e, cotient cinq
foisle quaré delb: voyezla 3 du mefme 13 liure. Aufs:
Ie 3uarré 2 b,auecle quarré delaligne 4 ¢, font efgauxau
rectangle f ¢, deux fois, & au qurrece, c'eft 4 dire par ce~
fte propofition & parla 2 comune fentence  trois quar-
rez tels queftce:voyez la 4 propofition dudi& 13 Liure.
‘Nous y adioufterons aufsi quele quarré d’vne ligneain-
fi diuifée,& dela petite piece comme d’vne,fera quintu-
pleau quarré de la plus grande picce par la 4 propofitio
dé ce liure,&c. Quantnousauronsdonnélalignedo-
née quelque lé%ucur- ou quelque tant delongueur, alors
ayicadioufté i fon quarré,lequarré de fa moitié,oun ayat
pris cing fois le quarré, dela moitié de laligne, & ayant
“{ouftrai¢t lamoitié delaligne de la racine quarrée, de
tout cela, on aura cela quiappartiendra la plus grande
piece,oual'vae des pieces, comme fila ligne donnéea 6
picds, le quarré de 6, fait 36, auquel faut adioutter 9,
pource que 9 eftle quarre de 3,quicftlamoitié de 6, faic
45,0u bien ayant pris la moitié de 6 ,qui eft 3,{fon quarré

———— .
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fait 9,lequel pris 5 fois fait 45, dontla racine quarree
eft racine 45 & tant fait laligne /4, ou /e, de laquelle
ayant fouftrait 3:car autantfait lamoitié delaligneceit
i fcauoir/b, il reftelarefte de deux nés racine 45 moins
3 pourla li%nc oupiece be: oubc. & pour fcauoir com-
bien faitlalignea ¢, quieft'autre piece & la plus petite
de la ligne « 5, diuifée, il fautleuer cb,deab,c’eft i fca-
voir racine de 4 5 moins 3,de 6,en cefte forte: premiere-
ment toute la racine de 45 leuéede 6, refte 6 moinsra-
cinede 45, maisil {'en falloit 3 de toutelaracinede 45:
il fautdoncques pour celaadioufter 3,3 6, moinsracine
45, & on auraderefte 9 moinsracine 45, 0u bié parvne
tresbelle & gétile facon de faire,fi des lignes4 5 /,0n fou-
ftraitcbl,ouebl,il eft certain qu'il refteraac,ora b /,font
9,& le,faitracine 45,1 de 9 doncques fe fouftrait racine:
45, il reftera la refte de deux noms 9 moins racine 45:
pour la piecc 4 c,delaligne diuifée. Ce feroit pourauoir
fait bien tart, fi nous nous voulions arrefter itousles
poinéts-de cefte propofition , toutesfois il fautencores -
que 1y adioufte cecy , quel'inuenteur dece groblemc,
ayantdefcritle quarré d'vneligne,comme g b, & diuifé
. Yvndescoftez comme £ b,aufin milicu en /;& menéla
-lignela,du milicu d I'angle,il feft penfé,oubienilaveu

que!/a,tiapafleroit/ b,iu%qucs ,commeene, & adioufte-
Toit droiéfcmcnt,ou d’'vn trai®,oud'vn tenant, i £-5,la
ligne b ¢,1aquelle fera plus petite queb e, par la 2 1 pro-
pofition du premier liure , & parla § comune fentence:
& ayantveula 6 propofitio de celiure en toute la ligne
Keia parach’eué) larefte;Etaydtmenélaligneb g, vers
k, ufques i Ia circonference du cercle au poin& m, cer-
taiiement ladiftance m £, feraefgalle dbe,parla 15 def-
finitid & troifiefme commune fentéce, & parlafeconde
commune {entencem b,fera efgalle d ke, & m e aux deux
coftez ke, & ed, du re&angle £ d,la ou fe voit ou fe prent
larefolution de la 14 propofition fuiuite quicftla der-



LE Il, LIVRE DES ELEMENTS
~ niere de ce liure:car en prenantles deux coftez du paral-
lelogramme reangle, chal aurectiligne donné parla
45 propofitio du premier lwre,enlaligneme,onla peut.
entendre divifée en deux efgallement & inefgallement
aux poiné&s/, &b, & prédrela ¢ propofition de ce Lre:
P -P propo” p
ou bien enfouftrayatle plus peut cofté du plus grac de
Fautre part, on y peutvoir laligne£ b, diuifée en deux
picces cfgalles au poin&t/, dlaquelle eft adiouftée le plus,
petit coftébe,pourli y prendre le fecours de la 6 propo-
fition de ce liure:ou bien en fouftrayantle plus petit co-
fté duplus grant & defon oppofé d'vne mefme part,&
diuifant la refte parle milicu, dI'entour duquel milieu,
ayitdefcritvn cercle,oula moitié d'vn cercle d’vn rayo6.
efgal dlamoitié, & au plus petit cofté, laligne droicte
menée des deux poinéts des i}:)uﬁra&iés_,iuf uesilacir-
conference eftant entre le diametre du ,ccrc(ic ,&lacire
conference,&c. Paflons oultre,& menonsla ligne m «, -
en noftre figure,pour y confiderer le triangle rectangle
mab,&le triang}ie d’angle ouuert ou ambligonine m 4/,
& commeil eftainfi,quele quarrédela ligne m «, eft ef~
gal aux quarrez deslignesm b & ba, lefquelles parla 2x.
fropoﬁtion du premierliure,font plus grandes guc les
ignes m1, &l 4,1l eft aufsi certain %uc lequarré delali- .
gnem a, qui cftle quarré du coftéd’vn triangle ambli-
gone qui porte ou fouftient 'angle obtus,fera plus grat, -
queles quarrez des deuxautres coftezm/, & /4, & pour,

ce que far la 4 propofition de celiare, le quarré delali-
gnem b,eft efgal aux quarrez dem [,& [ b,& aure@angle -
deux foisde m /, par /b, & quele quarré de ¢/, emporte .
les quarrez delb,& b a,& le quarré de ! m,femporte foy-.
melme,quine dira que le quarré delalignea m,fera plqs
grant que les quarrez dem [,& l4,du reétangle deux fois
de m I, par 1 b, Ceft i dire durectangle deux foisdel'vn
des coftez du triangle ambligone qui contiennét'angle
obtus, &-delaligne qui eft entrel'angle obtus & la per-
pendicu-~
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pendiculaire mende de l'angle poinétu du tridgle audict
cofté, & c'eftia refolutien de la propofition fuiuante. -
Mais fans aucunement {‘arrefter, {oit menéela ligneae,
en noftrefigure, pour y confiderer le triangle rectangle
mab,& l'autre tranglemae,dont'angleme 4, eft poin-
Gu:.& eft certain quele quarré de lahigne m 4, qui fou-
fientl'angle poinGumean,eftplus petat que les quarrez
des coftez qui conuennéti’angle poinctu: carme, & e,
font plus grasquemb, &b «, parlamefme 2 1 ppofition
dupremier Liure: infques icy nous voyons que ke quarré
de F vne des lignes d'vn triangle re@angle qui fouftient
Pigle droi,ecft efgal aux quarrez des autres coftez,mais
Ie quarré de'vne des lignesd’vn tridgle ambligone qui
fouttiét langle ouuert,eft plus sgrant'quc les quarrez des
autres coftez ,&c. & le quarrede I'vne dcs(}ignes d’vn
triangle;qui fouftient I'va desangles po'm&usd’icclu{y,
quel qu'il {oit,c’eft d fcauoir le triangle,certainement fe-
ra plus petit que les quarrez desautres coftez, & voyons

. decombien:certainement ce feradu retangle deux fots

dela bafe du triangle & dela piecede la bafe, quieft en-
treledi& a:nFJ'c inétu & la perpendiculaire venant de
I'vadesangles X: triangle dla bafe,car le quarré de la hi-
gne m e, diuifée au poinét b, & le quarré de la ligne e,
c'eftadire,lesquarrez de ¢b, & 4 b, font efgaux a deux
reftangles de m ¢, par eb,aux quarrez de mb, & deb«,
ceft ddire, anquarré de ] a ‘
ma,& aufdiGtsdeux re- : b

&angles, dont fenfuit 7>
quelesquarrez deae, & f /// i
em ,fontplus grans que |

le quarré deam,defdicts "
deux re&tangles, quieft

larefolutiondela 13 propofition fuiuante.

. 12
. wAwstriangles ambligones,le quarré qui oSt failt d“S cofte qus
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Joufbict Pangle Obtus, eft plus grik que les quarrex qwi font faiéls

des costex; qui contiénent [ angle Obrus;de la quantite dw yeltan~

glecttenn dewx fois de lun des costex ,qui font & Lensour de [an-.

gle Obtus, deffus lequel eftant mene tombe la perpendiculaive, g
de laligne prifé dehors entrela perpendiculasre g Langle Obrws,

FORCADEL,

Celadoibt eftre tout congneu comme aufsi nous!'a-
uons demonftré en autre endroi&t; que fide'vn desan-

gles poinétus d'vn triangle Obtus angle ou ambligone,

on meine vne perpendiculaire furle cofté oppofé mené.

far laz demande & 12 proroﬁtion du lprcmlcrliurc,cl—
¢ tombera dehorsle triangle,& fe fera lon deux tridgles
re€tangles, c’eft d fcauoir vn grant & vn petit, dontdu
grantle quarré du cofté quifouftientI'angle droié&t , qui
citle quarré du cofté quieflargift 'angle Obtus du trid-
le ambligone,{era efgal aux quarrez des deux autres co
ftez parla 47 propofition du premierliure,l'vn defquels
eftle quarré de la perpendiculaire,& 'autre le quarré de
laligne depuis'angle droiét,& I'autre angle goin&udu
triangle ambligone , C'eft d fcauoir le quarré du cofté du
triangle ambligone, deflus lc%ucl eftant mené, tombela
perpédiculaire,le quarré deladicte piece , & le reGangle
deux fois dudic cofté & deladi&te piece parla 4 propo-

" fition de ce liure , mais par lame{me 47 prc;poﬁtion ,1e
quarré du cofté du triangle ambligone qui fouftient I'3-
gledroi&t, quieftl'vn Lﬁ: ceux qui contiennent l'angle
Obtus, eft efgal au quarré de la perpendiculaire, & au

quarré de ladicte piece, & parainfi par la 2 comune fen- .

‘tence les quarrez des coftez du triangleambligone , qui
contiennentl’angle Obtus, ferot efgaux i trois quarrez,
ceft a {cauoir au quarré de laperpendiculaire, au quarré
deladicte piece,& du quarté dudiét cofté mené: fi donc-
ques du quarré du cofté quifouftient’angle Obtus.du
triangle ambligone , on E)_uﬁrait les quarrez des coftez

- quicondennentl'angle Obtus ; & des quarrez, des deux
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© coftez dugranttrianglere&angle, dont'vn eftainfidie

uifé,comme nous auons i&, on fouitrai lefdiéts trois
uarrés,il reftera la differéce du quarré du cofté qui fou~

ftient I'angle Obtus aux quarrez des coftez qui contiens

nentl'angle Obtus,aui feraefgalleau rc&ig%e deux fois

dudi&t cofté & deladite picce,par la 3 commune fenté-

ce,le quarré doncquesdu cofté quifou- o B

ftient'angle Obtus fera plus grant que

les quarrez des coftez quile contienné,

defdi&ts deux rectangles,ou dudiét recta

gle deux fois.

Ilnous fautprendreicy lamaniereou © 4 »
fagon de trouuer vn triangle ambligone,duquel vn cha-
cun de ces trois coftez f{oit mefuré de quelque mefure &
d’vne mefme,{elon quelque nombre ?ans qul y aye au-
cunc fraction. Prenons doncques deux nébres inefgaux
¥airs ou impairs,comme 2 4 & 6,lefquels multipliez en-

emble font vinnombre quarré, ce qui fe fait en divifant
vn nombre quarré impair, par v nobre impair,duquel
il eft mefuré,ou en diuifant vn nombre quarré pair, par
vn nombre pair duquel il eft mefuré : carle combien &
le partiteur feront deux tels nombres impairs ou pairs,
parla2g ouzrpropofitionsdu g liure, ils feront ndmez
femblables i plansou plans femblables enla 2 propofi-
tion du g liure,& filon triplele plus peut, & prenton la
tierce partic du plus grant (& le femblable viendroit du
quadruple & dela quarte partie, oududouble & dela
- moitié &c.)onaura 18 & 8,& parla 2.1 deffinitiondu 7
liure 2 4. 8. 18. 6.fcront proportionnaux,doncques par
la 19 propofiton du 7,&2 du 9,8 fois 18 feront vn nd-
bre quarré, & ferontaufsi femblables i plans:d'auan-
tageparlaz s propofition du cinquiefme liure 24 &6
{cront plus grans que 18 & 8, & parainfi Ja moitié des
" 'deux nombres {era plus.grande quedes deux autres, &
pource que 8 fois 18,0u 24 fois 6,font vn ngcf;nc nobre

1)
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quarré, Ceft i fcauoir 144, dontlaracine eft 12,il faue
prendre vneligne droicte quiaye 12, c’eftd dire qu’elle
toit mefurée de quelque mefure 12 fois, puisapresil'v~
nedes extremitez delalignequia 12, ayant mené vne
erpendiculaire, il faut prédre les deux plus petits nom-
Ercs plans femblables,& les adioufter enfemble,comme
18 & 8,font 26,d6tde lamoitié,qui eft 13,1l en faut fou-
ftrairele plus petit,qui eft 8, ou bien il faut fouftraire 13
de 18,1l refte 5, ou bien ayant fouftraict 8 de 8,1l refte
ro,dontlamoitié eft 5, lequel nombre fe doibt prendre
en la perpendiculaire depuis 'angle droict, & laligne
dro1¢1t)c menée des extremitez des nombres 12 & 5, aura
¥3,parla y ou 6 propofitions de ce liure:de ld foient mis
cnfemble les deux plus grisnombres plans femblables,
c'eft d fcauoir 2 4 & 6,1ls font 30,dontlamoitié 5 5, eftat
fouftrai&t de z 4,1l refte 9,0u bien fide 24 {e leue 6, il re-
fte 8, dot]lamoitié eft g,lequel nombre doibteftre Fris.
depuisl’angle droict enla perpendiculaire pour enlaif-
fer 4 depuis la fin du nombre 5,8 lalignedroicte menée
des finsdesnombres x2 & 9,fera 1,par kes mefmes pro-
pofitions,& les 3 lignes droites 1 5,13,& 4,contiendrot
vn triangleambligone parla 28 deffinition , car I'angle
contenu des deux plus petites, fera ouuert parla r3 pro-
pofition & 11 deftinition, & en telleforte fe pourralon
propofer titde trianglesambligones qu’on voudra, par
tit de tels quatrenobres proportionnaux qu'on voudra:
come il {oit ainfi, que par cefte propofitio, nous pouuds.
fcauoirle contenu d’va triangle ambligone, les trois co-
ftez d’iceluy nous eftant donnez felon le droit del'agle
- Obtus, pour plus facilement le demanftrer , nous pren-
drons noftre triangle ambligone trouué, dontlescoftez
font 4. 13. 15, &lequarréde 1§ eft 225, puis:les.quar-
rez des deux autres coftez 16 & 169 adionitez enfemble
font285,lequel fouftrai@ de 32 5 il refle g4astel eft kere-
éangle deux foisde 4 owde 13 & dedapiece: quicten-
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tre la perpendiculaire tombit fur 4 ou 13 & angle Ob-
tus:mais pource que le double de 4 mefure 40,0u que 4,
mefurela moitié de 40 qui eft 20,(car fi le rectigle deux
fois fait 40, il eft certain que le contenu du rectangle
fimple fera 20) il faut pluftoft partir 40 parle double de

- 4,qui eft 8,0u bien partir 20 par 4,1l en viendra 5, pour
la piece depuis 4,mence iufques i 'angle droiét,& pour-
ge que l'autre cofté du triangle ambligone qui contient
I'angle Obtus auec 4, eft de 13 ,dontle quarré eft 169, fi
on en fouftraict 25, quarré de 5, il reftera 144, pour le
quarréde la perpendiculaire, venant del'vn des angles
poinctus du triangle ambligone furle cofté 4mené; &
par ainfi icelle perpendiculaire fera 12,d6tla moitié qui
eft 6 multipliantlesautres coftez desdeux triangles re-
&angles, qui contiennentl'igle droi& auec 12,quifont
9 & 5 fera 54 & 30, dont ceftui-cy eftle contenu du pe-
tittriangle retangle , & 'autre eftle contenu du grant

- triangle reétigle, & par ainfile contenu du triangle am-
bligone fera 2 4 par [a 3 communc fentence, carla diffe-
rencede g4d 30 eft 24.&c. '

13
Aux triangles oxigones ,le quarré du cofté qui fouflient Langle
ponitu, eft plus petit que les quarres qui f¢ font des costex qus co-
siennent Langle ponCiu de la quantite du reclangle contenu deux:

Sowsdel ' yn des coftex qus font a Lentourde [’ ?le posnétu,auquel
tombe la perpendiowlasre , ¢ de la ligne prife dedans entre la per-
pendiculasre ¢ Langle paniin,

: . FORCADEL
Carlesquarrez des deux coftez qui contiennentl’an-
¢ poinctu, font efgaux au re&angle deux fois de toute
bafe & de la picce dela bafe, quieft entre la perpendi-
culaire & I'angle poin&u, auecle quarré del'autre piece
delabafe,& le quarré de la perpédiculaire, par la 47 pro-
pofitton du premicr liyre, parla 7 propofitié de ce liure
& parlaa & premiere communes {entéces . & le.quacré
1)
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du cofté qui fouttientl'angle poinétu : eft efgal au quar-
ré dela perpendiculaire auecle quarré de 'autre piecede
labafe,parla 47 propofition du premier liure. Sidonc-

ues des quarrez des coftez qui contiénentl'angle poin-
¢tu, on fouftraitle quarré du cofté quile fouftiée, & du-
“di¢t reCangle deux fois, du quarré del'autre piece & du
uarré de la perpendiculaire , on fouftrait le quarré de

'autre piece & le quarré dela pcgendiculairc,% reftera,
parla 3 commune fentence,la difference des quarrés des
coftez qui contiennentangle poin&u, N

au quarré du cofté quile fouftient, qui %ﬁe 7%:.
fera efgalle aufdicts deux rectangles, ou '
audiét reGangle deux fois: & le mefme

aduiendra des deux quarrez de deux co-

ftez quicontiennent l’an{gle pointude 5~ »
quelque triangle que ce foit & du quarré ,du cofté qui
fouftient'angle poin&u. N

. Iufquesicy fi on nous donne les coftez de qucl?uc tri-
angle que ce {oit,nous pourrons congnoiftre {1l {fera re-
¢tangle ,ambligone ou oxigone : car file quarré de fon
plus grit cofté eft efgal aux.quarrez des deux autres, cer-
~ tainement il fera rectangle parladerniere propofition
du premier liure, & parla 27 deffiniti6: mais fi le quarré
‘de fon plus grant cofté eft plus grant queles quarrez des
deuxautres , il fera ambligone par la precedente propo-
fitlon & 28 deffinition, & file quarré de fonplus grant
cofté eft plus petit que les quarrez des deux autres co-
ftez , certainementil fera oxigone par cefte propofition
& par la 19 deffinition. De cefte propofition aufsi fe
prent lafacon defaire Far laquelle onv(};ai; le cotenude
quelquetriigle ?ue ce {oit, les trois coftez d'iceluy eftds
congneus, en faifant tomber del'vn des angles d'icc!uy,
-du droi& il eftre@angle,& del'ouuert il et ambligo-
ne, oudel'vn des poin&us (il eft oxigone , vne perpen-
diculaire 3 la bafe:gar parcefte propofition on viendra d

L 4
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congnoiftreles picces de labafe, & parla 47 pro§>oﬁtion
du premier liure la perpédiculaire,, lamoitié delaquelle
mulupliitla bafe, Fcra le contenu du triangle, ou bien i
la perpendiculaire multiplic la moitié de la bale, clle
froduira le contenu du triangle, ou bien la perpendicu-

aire multiplidt la bafe,la moitié du produiét ferale con-
tenu du triangle, parla36,0u41,0u42 pro%oﬁtions du
premier liure,& par la premiere de ce liure. En telle for-
te mefurét leurs tridgles ceux qui ar%cntcnt ,Celtadire,
qu’ils fe contentent de {¢auoir combien ontla bafe & la
perpendiculaire , & multipliétI'vn parla moitié de'au-
tre,ou I'vn par l'autre fi le tridgle eft double & trouuent
le cotenu qu'ils cherchent. Notons aufsi qu’en diuifant
le quarré del’vides coftez qlui conticnnét[i’anglc droiét
d’vn triangle rectangle parlabafe on aurala piece dela
bafe pres dudict cofté par cefte ppofitid , & par ccla que
nous auons pris en la 47 propofition du frcmicr Liure,
la refte fait omage 4 Veftudieux tel quil veut. Maisil
nous faut eftre aduertis que par les deux tridgles retan-
gles que nous auons pris enla precedente propofition,
nous pouuds trouuer trois lignes droictes mefurées d’v-
ne mefme mefure felon des nombres fans fraction, & en
faire vn triangle oxigone del’vn des angles duquel, fai-
{anttomber vne perpendiculaire, elle fera aufsi mefurée
{elon vn nombre fans frattion de la mefime mefure quia
méfuré les coftez du triangle , & les deux de ces trois li-
nes la, feront les coftez oppofez ou qui fouftiennent
agledroictdestridglesre&agles , &Vautre ligne fe fera
des deux coftez des deux triangles re@angles gui con-
-tiennent 'angle droict aueclalignequieft del'vn & de
Vautrq trianglere@angle, cefte ﬁgnc doncques 14, qui
fefaitde 9 & de 5, auec 13,& 1 5, feront vn triangle oxi-
ne:cax le.quarré du plus grang cofté eft plus grantque

es. quarrez. des deux autres :maisle quarré de 13,c’efta
fgat}oimﬁh:ad.ioqﬁé auec légualr‘gé; de14 quieftzg6 font
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36 5,duquel nombre fi on fouftrait le quarré de 15 qui
eftzz2g 3 refte 140, lequel parti par 28 qui eftle double.
. dela’bafe 14,1l en vientg,ou bien fi lamoitié de 140 qui
eft 70 fe diuife par 14 quieftlabafe,il enviendra 5,&
certainement 7o fera pluitoft parti par 14 que non 140
par 28, & puis 3 5 pluftoit par,&en viendra 5 pourla
plus petite piece delabafe: & C'eft aufsi la caufe pour-
quoy on fait mieux comme pluftoft de prendre enfem-
blele quarré dela bafe auecle quarré du plus penit cofté,
&c.Car certainement la piece 3: labafe quiettdela part
du plus peut cofté, eft pI° petite,pource qu'auec va mef-
me quarré vn chacun quarré de chacune picce, font des
quarrez inefgaux,& par ainfi des lignes inefgalles,oules
coftez inefgaux.Mais fi.du plus petitcofté,quieft 13 ,0n.
prentle ({uarré,c’cﬁé {cauoir 169 , duquel on fouftraidt
25 qui eft le quarré de 5,i reftera par la 47 propofiuon
. du premier liure,& la 3 commune {entence,144 pourle
quarré dela perpendiculaire, & parainfi i;{u'pcndicu-
Jaire fera 12, carlaracine quarrée de 144 cft 12 ;dontla
moitié eft 6, lequel multipliant 1 4,fait 84, pourlecon-
tenu du triangle, &c. Mars filetriangle eft reGangle on
abien pluftoft fon contenu par lafagon de faire quiluy
cft particuliere, & file triangle eft ambligone quelque
fois. Nous laiffons defcrire icy autre reigle generale
Four {cauoir le contenu de quelque triangle que ce foit,
es trois coftez d'iceluy eftds cogneus , pourl'auoir defia
mife,efcrite & demoftrée, enautre endroit, Nous pou-
uonsaufsi prendre <n cesdeux propofitions,que fivae
ligne droié{)c,tombc furla commune cxtremite de deux
lignes droiétes efgalles, contenantauec I'vne , vnangle
ouuert, & auec I'autre, vnangle poin&u, & d'vn poinct
qui cft en icellelon meineideux Lignesdroies aux deux
autres extremitez des deux lignes efgalles , celledes me-

nées qui fouftiendra le plus gratangle {ferala plus gran-

de:car fon quarré par la precedéte propofition,fera plus

graht_

e e d
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grant quele quarré del'vne des lignes efgalles auccle
quarré delalignecommune, lc.i‘?ucls fontplus gris par
cefte propofition, quele quarradelaligne quifouftient
I'angle poin&u,& parainfi,a plus forte raifon le quarré
. del'vne,feraplusgratquele quarré del'autre,& laligne
plus grande que lali%nc : celaveutdire que fi vne ligne
droigc tobefurvneligne droicte obliquement & i l'en-
tour du poin& ou elle tombe lon defcrit va cercle, puis
d'vn poiné quieft enicelle, on meine deux lignes d‘:'oi--
&tesaux extremitez du diametre, celle des menées qui
fouftiendrale plus grant angle,ferala plus grande, ‘

e ' 14 .

. Faire Yn quarré e[gal 4 Yo refhiligne donné,

. : FORCADEL, :
- Ilfautfaire vn parallelogramme rectigle efgal au re-
<tiligne donné parla 45 propofiuon du premier liure,
& menerl'vades coftez d'iceluy d'vne part, iufques a ce
qu’'on luy aye adioufté I'autre cofté,parla 2 demande &
1 5 deffinition ou 3 propofitié du premier liure: puis di-
uifer laligne compofée des deux coftez durectangleen.
deux picces efgalles,parla 10 propofition du dprcmicr li
ure,& dl'entour duzn milicude laquantité de I'vne des
picces efgalles, ayant deferit va demy cercle,parla 3 de-
made,& le cofté adioufté du rectagle,eftitmené wufques -
ala circoferéce, certamemétle quarré delaligne droicte
(deferit parla 46 propofition du premier liure) quifera

. entrele giamctrc & lacirconference, fera efgal au reétan
ﬁlc »& parla premiere commune fentence aurectiligne

onné:car en mendt vne ligne drojéte du cétre au poinét
oule cofté adioufté eftant mené coupela circonference
parla premiere demande,certainement par la 5 propofi-
tion de ce liure,le reGigle auecle quarrg del'entremoy-
ennc,feront efgaux au quarré durayon , & parainfi par
1a 47 propofition du premier liure & par la premiere co-
munc fentéce,ils feront efgaux au.quarré dglggllc quieft
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entrela circonference & le diametre,&

au quarré mefme del'entremoyenne,& ‘o @
paﬁa 3 commune fenteace, en leuant s :
le quarré del'entremoyenne d'vne part —

& d'autre,ledi¢t quarié fera efgal aure-
ctangle,& le reGangle au rectiligne , &
ledict quarré aurectiligne.

. De cefte fagon de demonftrer nous
pouuons prendre que quant on nous
propofera quelque ligne congneue r
diuifée en deux pieces, le retangle defquelles face quel-
que chofc congneue plus petite que le quarré dela moi-
tié d'icelleligne (car fi elle eftoit efgalle,les deux picces

won demanderoit feroyent les deux moities d'icelle,&

1plus frandc , commét voudroit on ou fe pourroit fou-
ftraire Ie tout de fa partie, tout cela eft impofsible, com-
bien qu'il {oit pofsible aux forces de noftre Algebre).
alors 11 du quarré de la moitié de laligne on fouftraitle
reftangle, C’eft d dire, fon contenu ou fon contenu,il.re-
ftera,parla 5 propofition de celiure & par la 3 commu=
ne fentence, la difference efgalle au quarré de Pentre-
moyenne,dotla racine quarrée adioul%ée 4 lamoutié de
laligne,donnera ou fera la plus grande piece delaligne,
& fouftraicte delamoitié dela ligne,il reftera la plus pe-
tite piece:ou bien fila plus grande ou plus petite piece
de la ligne eft fouftrai&te de toute laligne, il refterala
plus petite ou la plus grande piece delaligne. Et cefto
fagon de faire eft particuliere ou appartiét a 'extradtion
des racines quarrées des grandeurs de deux noms qui
nous feront nommées au dixiefme liure,binomes & refi-
dus,ou de deux noms & reftesde deux noms. ~
- Nousefcrirons encores vn autre fagon , parlaquell
- fe probleme fe peut faire tel que fenfuit. Ayant trou-,
vévn parallefogramme rc‘&ig(ilc efgal au rectiligne don-
néparla 45 propofition da premier linre,d faut defunse
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vn cercle dl'entour d'vne chacune extremité du plus pe-
tit cofté d'iceluy, & dela grideur dudi@ cofté parla de-
mande du-cercle, puisdiuiferla differencede F vn cofté
al'autre par le milieu,parla 1o propofition du premier
liure, & parlamefme demande il faur deferire vn cercle
dl'entour du fin milieu,& dela grandeur de ladi&e moi-
tié, & dudi& plus petit cofté comme d'vne : d’auantage
il faut mener vne ligne droicte des extremitez, des
rayons des deux premiers. cercles , qut font aux plus .

rans coftez,iufques dlacirconference du troifiefme, &

e quarrédelaligne droiGe qui eft entre la circonferen-
ceau dernier cercle & le diametre du cercle mefme, qui
pafle parle plus grant cofté du re@®angle, fera cféal au
re@angle,& parainfi au retiligne par vne mefme fagon
dec demontftrer y prenantla 6 propofition de celiurcau
licudela 5. Mais £le reftiligne doné eft paralielogram-
me apres'auoir mis en re&angle, parla 3 § propofition
du premier liure , il faudra faire de {es coftez come nous
venonsde dire &, & aufsi file parallelogramme donné

eftretangle.
FINDV SECOND LIVRE.
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‘A MONSEIGNEVR, MONSIEVR-
. CHARLES DE THELLIGNY, GENTIL=
héme ordinairede la chabre duRoy.

5 ONSEIGNEVR,ily atelle fimpathic
) ¢ conuenance entre cefte grande ma=
> chine dumonde, en laquelle wous fom-
PR\ Iy mes enucloppez , ¢ Pbomme (que les
w\% e philofophes ont appelé le petit monde)
qwilnefe fait vufeul mouuement és coxps celefles,def=
quels Pbonnme ne fente en mefiue inftit les effetls en oy,
tellement que fmj le mounement des ciculx,pafSions des
planctes,gor alteratids des elements,Pbomme ¢ voit,co
comme ch v miroir ,recongnoift fes complexions, bu=
meurs,go temperatures. Ce qu'il ne pourroit faire fans
defgnifement ¢y flaterie fil [e vouloit recercher en Joy,
d caufe que Pamour que trop follement nous portonsd
-nous mefmes ,bendeles yeux d la congnoiffance de noz
mperfections. Or par ce. qu'tl efloit fore difficlle de
congnoiftrecertainemét aucune chofe és Spheres cele-
Jres, [ans Premierement anoir intelligence des cercles,
Euclide no* prepare lavoye fort facile en ce troificfme
liure,auquel il traise les premicxs elements des cercles,
des lignes droifkes g des angles tant reClilignes que
mixtes enfemblémét Jetout cbfideré zuvn plan. Lequel
ie Yous prefente , non poux 'acquiter enucrs vous de
Fobligation , en laquélle vofive hiberalitt m'a eftroitte-
mene oblige , car f ferotgapdfible ,mais pour wn gage
dema bone volote, en laquelle wous feray toute mavie
Jeruice. De Pariscess & Aunil,las M. D.LX111L




_ LIVRE
DES ELEMENTS D'EVCLIDE,

TRADVICT EN FRANGOIS PAR
Pierre Forcadel de Bezies

DEFFINITIONS.

DN font efganux : ou defquels les lignes mencées du
cmtref'm efgalles. <
FORCADEL,

- cercle Lfarla 8 commune {entence: pource que par la co-
uerfe

moderont bicn enfemble, & le cétre de I'vn fera au mef-
me endroiét ou eftle cétre delautre, & par ainfi files cir
conferences ne faccommodét enfemble,en menantvne
ligne droi¢te du centre des deux cercles d la circonferéce
plusloingtaine, parla 1y deffinition & premiere com:

-

uantde deux cercles, le diametre

¢la 8 commune fentence, les diametres faccom- -

mune {entence, la partie feroit efgalle d fon tout, cequi-

cit contre la 9 commune fentéce: & files rayons des cer-
cles font efgaux par la 1 5 deffinition & 6 commune {en-

tence, lesdiametres feront efgaux,& par ainfiles cercles

ferontaufsi efgaux : & pource que les circonferéces fac-
commodent bien ehfemble pour faireles cercles efgaux:
aufsi quatles diametres des cercles feront efgaux , oules.
Tayorrs ; certainement les circonferences feront efgalles:
&A'vne mefme facon de faire, il fenfuit quele diametre

ij



LE 1Il, LIVRE DES ELEMENTS
d'vn cerclele diuife parle milieu, & pareillement la cir-
conference du cercle,car fila partic d’vne pare ne facco-
mode aucc la partie de 'autre part du diametre , les deux

extremitez du diametre & lediametre faccommodans

bien,en menant vaeligne droicte du centre, dla circon-
ference dudemy cercle plusloingtaine, la partic fera ef-
galle d fon tout, ce quieft im[Poféiblc : mais nous auons
mis cecy pour refuter Faduerfaire, Nous pouuds prédre
aufsi en cefte deffinitio, Ipar la 1 5 deffinition du premier
liure, 2 ou 6 commune fentence, que les diametresd'vn

cercle feront efgaux en-

tr'eux,combien que nous ‘

Fayons peuprendreenla ,

17 deffiniti6 du premier '

lLiure: Il nous faut prédre @@j
aufsien cefte deffinition, .

que les cercles font inefgaux defquels les diametres font
inefgaux, &c. & que celuyeft plus grant quid leplus
grant diametre, &c. comme l'autre plus petit,

2

Ve ligne droicte [ di€t roucher n cercle, lagsielle tomchant le
cerclefi clle St menée,ne coupe point le cercle.

FORCADEL.

L'angle contenu d’vneligne droi&e,ou faictd'vne li«
gne droicte touchdt vn cercle & delacir- '
conferécedu cercle, fenommel'anglede
Fatouchement. Mais prenons icy qu'vn
angle contenu dedeux lignes fe fait ou
eft fai&,li ouleslignes fe touchent.

3
Les cercles fe difent towcher enfemble , quant f¢ touchans ['ym

Lantre pse f¢ conpent point enfemble.
FORCADEL, . .
uant vne ligne droicte touche vn cercle ellele tous
che dehors : mais quant deux cercles , ou les cercles fems

A
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teetouchent;ils fentretouchent dedans ou dehors.

.
Les lignes droictes an cercle, (¢ difens eftre ¢[gallement ditan-
tes du centre,guant les perpendicnlaires menées dw centre d scelles,
+ font efgalles. Mais celle fe dict plus diftante , en lagwelle tombe la
Pi%s grande perpendicwlasre. -
: FORCADEL .
Efgallement diftantes, efgallementloing, ou efgalle-
ment cfloignées du centre, eft vne mefme chofc , & tant
les perpendiculaires des lignes droictes efgallement ef=
loignées du centre,comme des inefgallement efloignées
peuuent eftre en vne mefme ligne ouen diuerfeslignes,
& quatdeux lignes droiétes fontau cercle d’'vne mefme
part & les perpendiculaires vends du centre fur icelles,fe
trouuent ou font en vine mefme ligne, certainement cel-
le feraplus pres du centre delaquelle la perpendiculaire
eftla partic de la perpédiculaire del'autre , parla 9 com-
munec fentence & parcefte deffinition, finon celle fera
flus loing du cétrelaquel-
eou fa partie fouftiendra
Fangle cfroi& contenu de
Tautre perpendiculaire &
delapartie del'autreligne
par la 19 propofition du
premier liure , & par la 9 comsmune fentence.

Section de cercle,est Vne fizure contenue dune ligne droiéle g
fchmdnwde._q AR e ,
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L FORCADEL, . .+ .
11 nomme icy les figures deffiniesenla 18 & 19 def-
finitions du premier liure,{ectios de cer-
cle,tellemét que lamoitié, plus ou moins e
dela moitié d'vn cercle, contenues tou- -
tesfois d'vneligne droicte & d’vne partic I\ ‘“@
delacirconference du cercle,font {e&ios
de cercle. '
6.
. Maislangledelafeltion est,qui cft convenw dune ligne droi-
{le ¢ de lacirconference ducercle. ’ -
' _FORCADEL. B
Uis font mixtes comme I'angle cotingent ou de latous
chement, & font c6tenus de la ligne droi@e & dela cir-’
conference du cercle .q‘ui contennent vne fetion, &
enya de trois fortes, ceft d fcauoir Fangle dela moitié
du cercle,Langle dela plus grande {fe&tion ou portion,&
l'angledela pfus petite feGion ou portion. _

- : vi
- Mais o angle f¢ dictefire en la feCtion , quant en la circenfe-
rence de la feClim on prent quelque pointt , ¢ d'sceluy aux exitre=
mitex de la ligne drouéte gus oft la bafe de la fetian ferons mences
des ligtes drouttes ,iceluy amgle comtemn des Lignes droiétes me-
nées. |
: FORCADEL. '
Laligne droite nommée en cefte def-

finition,la bafe dela fe&i6 eftaufsinom- .
mée chorde, comme nous I'auons di& au
premier liure,& la circonference dela fe- :

¢tion eft nommée Arc,
8 ‘ ) ) .
Mais quant les lignes droi€les contenant Langle, prennent quel-
que circonference ,Ig:;zgle [¢ diét appuyer fur scelle.
- FORCADEL . - '~ :
Quantd'vn poinét quieft en la circonferéce d'gx cera
c on

——— .
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cle on meine deux lignes droiétes au cer- '
cle & deux autres poinés enla circonfe-
réce, I'angle cotenu d’icelles eft dict che- N
vaucher ou fappuyer fur la circonferen-

ce quiluy eft oppofée: commelatenant
fuie@e & luy eftant fuie& : car ils fe me-
{furent!'vn lautre,

9
Mais feltenr decercle oft,qnant sly a v angle cbftituc an cew--
tredicelwy cercle ,la  figwre contenue ¢ des lignes droiltes conte-
nans [angle,& de la circonference prife & icj::. _
FORCADEL,

Toutainfi qu'il y a vne plus grande & plus petite por-

tion de cercle:aufsitlyavn grant & vn
petit feGeur du cercle. Cefte figure a pris _
fon nom 4 la fimilitude d’vn certain in-
ftrument ou outil,aueclequel on trauail-
le aux prez,aux iardins, & aux leuées des é
foflez. :
o _ 10,

Les fectivs des cercles font femblables qwi prénent les angles of-

Zanx:on biéquat les angles qus fons en scelles, font éganx entr'enx.
FORCADEL, ‘

Cela veutdire,qu'vnetelle partie que fera 'vne fedio,
‘ou fa circonference de fon cercle, vne telle partic fera
Tautre fe@ion,ou fa circonferéce de fon cercle, Mais no-
tons aufsi que les fe&ions & leurs circonferences font
femblables, eftans cheuauchées d’angles efgaux,ou auf-

qlt:cllcs les angles efgaux ~
cheuauchent, & parainfi
{cs {e&eurs fdcs cercles &
curs circoferences ferot | = 3 ,
aufsi femblables , le plus \%\) m
grantau plus grant, &le
\'

plus petitau plus petit, quant angle contenudes deux
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lignes droi&esdel'vn, fera efgal il'angle contenu des
deux lignes droites del'autre. |
: PROPOSITIONS.
1

Trouser le centve & yn cercle donné,

’ FORCADEL,
RESOLVTION.

Larefolution de cefte propofition auec fon correlaire
eftenlar2 Frdpoﬁtion du premier liure , en menantla
. perpendiculaire d’vne part& d’autre,iufques d la circon
ference du cercle defcrit d'entour du poin& donné.

COMPOSITION.

Il faut prendre deux poin&s en la circonferéce du cer-
cle, & mener vne ligne droi&e del'vn dl'autre Poin&,
parla premiere demande, & defcrire d 'entour d'vn cha
cun poin& vncercle, parla troifiefme demande, dela
grandeur ou d’vne grandeur, plus grande quelamoirié
delaligne, puis mener vneligne droicte par vne mefme
demide, del'vn dl'autre poinét oules deux cercles f'en-
trecoupent & I'accommoder , oulamener d’vne part &
d’autre i la circonference , & par la 10 propofition du
premier hiure,ayant pris le milieu delaligne neufue me-
née d’vne part & d'autre d la circoference parla 1o pro-
pofition du premier liure,iceluy ferale centre du cercle,

DEMONSTRATION. _ :
- Carlaligne menée del'vn dlautre poinét oulesdeux
cercles defcritsd’vne mefme grandeur fentrecoupent,
diuifelaligne menée del’vndl'autre poinét ; prisenla -
circonference du cercle propofé, parle milieu,parla 1o
propofition du Brcmicriurc, &luyefta droi&s angles,
parla 11 propofition dumefme premier liure,& pource
qu'elle paflc parle centre du cercle, le fin milieu d'icelle
ayantles deux extremitez en lacirconference, ferale cé-
tre parla 15 & 17 deffinitions du premier liure. Mais ce-
luy ignorant la refolutionqui voudra dire,que le centre



" caufe des deux triangles nouucllement

cercles d’vne part, d'vne grideur plus grade que le raré
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du cercle et d vnautre poinét d'icelle ligne qu'au fin mi
licu, nedirail pasparla 1 5 deffinition ¢ & premiere ¢~
munes _fcntéccs,cluc la partie eft plus grade que fon tout,
cequiclt contrelag commune {entence:& £il veut dire
quele cétre du cercleeft en autre endroiét qu'en ladi&e
Ligne , dece poinétliayant mené trois lignes droictes,
deux aux deux poinéts prisenla circonference, & vne
aumilieudela lignedroicte, quieft me-
néedel'vn dl'autre, icelle feroit perpen-
diculaire furlaligne ou elle eft mencée , a

faits,parla 8 propofition du premier li-
ure,& 10 defhniud du mefme, ce quieft
ampofsible:comme nous'auons pris enla 11 propofitio
du premier liure.

CORRELAIRE.

Etdeld eft manifefte,, que i au cercle vne certaineli-
gne droiéte coupe quelque ligne droicte par le milieu,&
adroi&sangles, le centre du cercle fera en celle qui cou-
pe. Aufsifinous defcrivons va petit cercle, dl'entour
d’vn poinét pris en la circonference du cercle donné,, &
dTentour desdeux poiné&soulediét cercle coupela cir-
conferécedu cercle gonné, nous defcriuons deux demis

dupetitcercle : lali(gnc droicte menéedu poinét oules
deux demis cercles {’entrecoupent au centre du petitcer
cle, & menée d’'vne part & d'autre, i la circonference du

cercle donné ferale diametre d'iceluy &c.lademonttra-

tion eftlamefme, ou par cela que nousauons priscnla
26 propofition du premier liure. Prenonsicy que filon
frcnt vn gnomon ouaiguille d’arain propre d monftrer

es vimbres,come le met Vitruue au premier liure de fon
Archite€ture, & lonlamet perpendiculairemenc furle
plan de quelque Orizon,ou fur vn plan parallele, al'va
des Orizons principaux d'vn chacun licn\l; & a1éourdu

A
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poin& oul'ayguilleeft perpendiculaire furlediét plan,
gc lagrandeur deI'vmbre del'ayguille, d:quelque heure
conuenable deuant midy,lon defcrit vn cercle, retenant
le poinét del'extremité del'vmbre , en la circonference
d'iccluy:& ayant obferué apres midy 'autre poin& dela
circonferéce du cercle alors qu'elle l{m trouuéedel'vm-
bre de la mefme ayguille croaffant: puis menat vne ligne
droi¢te deI'vn dl'autre poinét, il eft certain quelaligne.

droite perpendiculaire furla menée paffant parlefin -

milieud iccﬁc,fera-lalignc de midy d'vn tel lieu:comme
il eft tresbié demonftré de Geber, au fecond liure de fon
Aftronomie : & en luy faifant pafler vne perpédiculaire

arle centre, icelle feralaligne monftrant enlacircon-
gcrcnc‘e les vrays poin(ts de leuant & ponit,parlaquelle
pourra pafler 'vmbre del'ayguille aux ioues equinoctes
Qu equinoces. - o

, z

- Sienlacirconference &'yn cercle , [on prent denx tels poinéls
- qwon Youdra,la lipne droilte mence d scewx: poinéls, tom[m: de-
dans.le cercle.. .

. FORCADETE.,

Car filaligne droiGte menée paffe dehors le ¢ercle,d
centre d'iceluy pris par la precedente propofition,ayant
mené troislignes droictes par la premiere dcmidc,Xcux.
aux deux poinds , & l'autre dla Egnc ‘droi@e mcnéede
Pvnpoinét dl'autre,les angles qui fonten la bafe du trid-
gle cotenuz delaligne menée gc. I'vn dTl'autrepoin&, &
des deux rayds menezdu cétre aux deux poinéts,font ef
gaux entr'eux par la premiere partie dela 5 ppofitié du:
frcmic:liurc:mais par lax6 propofitié du premier liure,.

dgle dchors;qui eftcotenu de latroifiefmelignemenée
du cétre, & dela piece delaligne menéedel'vn dlautre
poin&,eft plus grant que'vn defdi&s angles efgaux en-
tr'eux,& par ainfi plusgrant quel'autre, parla conuerfe
e la premicre communc fentence: doncques parladix~

v
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. meufuicfme propofition du premierliure, le rayon du
cercle fera plus grant, que la wroifiefme ligne menée du
centre , par laconuerfe dela premiere commune fenten-
ce,ce quieft contrela 9 commune fentence: & fi comme
voudroit dire I'aduerfaire,la ligne droi&e menée del'vn,
alautre ‘Poin&,paffoit par la exrconference(nous fgauds
qu’elles font diuerfes ou de diuerfe efpece) toufiours en-
treles deux lignes ou rayons menez du centre aux deux
poindts, ayant mené vne troifie{me ligne ou vn troifief-
me rayon,& par vne mefme fagon de faire,le ray6 feroit
plus grantau ray6 ce qui eft impofsible:elle paflera doc-
ues deddsle cercle. Et delafenfuit quil c(f impofsible
gc rendre vne partie de circonference decercle fi peti-
te cfcs extremitez,de laguelle menant vneligne droiéte,.
elle faccomode enfemble auecla partie
delacirconference, & qu'on ne fcauroit
defcrire vne fi grande figure de Lignes
droiétes dedds vn cercle,qu’o ny en puif~
fe metre encores vae plus gran \gous
voyezicy le commencement des defcri- ,
pions des figures rectilignes en vn cercle,& comm’il et
impofsible quela circonferéce d'vn cercle pafle gar plus.
dedeux poinéts cftans en vne mefmeligne droite..

3
55 aw cercle quelgue lipne droicle paffunt par ke centys , conpe
Ludqu ligne drqot&Zm pfﬂnfm pas par ;eﬂcﬂmtre parlemilien : elle

compera aufSs 4 droicts angles , & f¢ elle la coupe @ droills an=
Zles;elle la cowpera aufSi par le milien..

: ' FORCADEL

RESOLVTION,

Earefolution de cefte propofition eft calamefme 15

propofition du premier liure.
COMPOSITION.

Carayit prisle centre du cercle parla 2. demande & I3

%o ppofitic du premier Liure, & ayat men{él d’iceluy aws
AR
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deux extremitez de la ligne quine paffc pas par le cen-
tre deux lignes droictes,parla premiere demade, certai-
nement par la 8 propofition & par la 1o deffinition du
premier liure, celle qui pafle parle cétre coupera l'autre
adroiétsangles: & en la coupantd droicts angles,lesan-

les contenus des rayons menez aux extremitez de la
coupée, & dela cox‘xipéc feront aufsiefgaux entr'eux par
la premiere partie de la 5 propofition du premier liure,
& parainfi parlaz6 propofitio du mefme

remier liure, lacoupée fera coupée par / %‘ X
Fc milieu. Prendsicy que fi dufin milieu | .
d’vaeligne droite accommodée au cer- |
clenc paffant Eas parle centre,lon meine
au centre vne ligne droiéte,Ja menée & la
coupée feront entre-perpendiculaires.

4 .

Si an cercle dewx: lignes dros€les fe coupét enfemble w'eflant pas

menées par le centye: elles ne f¢ couperdr point enfemble efgallemét.
FORCADEL, '

Car fi clles fe coupét enfemble efgallemét,l’vne pour-
rabien pafler parle centre & I'autre non:& parainfi par
lapremiere partie de la precedente propofition, elle cou
pera & fera coupée del'autred droiétsangles, & Parlc
correlaire de la premiere propofition de celiure, l'autre
-faffcroit aufsi par le centre , ce quieft impofsible. Etfi
I'vnenyl'autre ne paflent pas parle centre,en prenantle
centre du cercle parla premiere propofition de celiure,
& menant vne ligne dgoi&c ducentreau poin& ou les
lignes {'entrecoupent par le milieu,, icel-
le feroit perpendiculaire fur deux lignes
droictes au poinct ou elles fentrecoupét 4
par la premiere partie de laprecedente
propofition,ce qui eft impofsible :iln'y
a doncques que les diametres au cercle,
qui fentrecoupent enfemble parle milieu.

P e L R .
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3 .
8i deus cercles fe coupent enfemble ,sls n'auront pas Yn mefme
centre.
: FORCADEL.

Car fils ont vi mefme cétre,il fera d 'efpace commun
al'vn & alautre cercle , & menant deux lignes droictes
de cepoinétli,l'vned vn poin& ou les deux cercles fen-
trecoupent parla premiere demande, & I'autre coupant
les deux circonferences,ou trapaffant 'vne circonferen-
ceiufques 3 'autre d’vne part,certainemét parla 1 5 def-
finition & premiere commune fentence,
Ia partie feroit efgalle i fon tout,cequi
efg) cotrela 9 comune fentence.Les grans
cerclesen la Sphere qui fentrecoupent, |
comme les deux colures, ont bié vin mef~
me centre,maisil ne fontpasd vn plan,

6

Si deux cercles f¢ touchent enfemble dedans,ils w'anront pas yn
mefme centre,

FORCADEL .

Car ils fe touchent enfemble dedans ou dehors, & fiils
fetouchentdchors, comment pourrale centre d’vn cer-
cle eftre hors de fon cercle,& fals fe touchent dedans,ou
Pvn dedis'autre,& ont va mefme cétre,certainement il
fera dedds le plus petit cercle,ou en'efpace comiu d tous
deux , & en menant deux lignes droictes de ce centre 13,
I'vnealattouchement,parla premiere demande,& I'au-
tre coupant les deux circonferences , ou coupant laplus
petite circonference iufques d la plus.grd
de,certainement parla 1 5 deffinition du

remier liure, & la premiere commune ¥
ntéce, la partie {eroit efgalle 4 fon tout ,\°
ec qui cft umpofsible. Ec tels cercles fe
touchitainfi , comm’aufsi tous ceux qui
fe coupent & touchent,peuuent cftre nommez excen- -
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trigues.

4
S: aw diametre dw cercle [¢ prent quelgue poinct qui ve fort pas
le centre du cercle, ¢ diceluy pointt tombent quelques lignes dros
&Ees aw cercle:la plus grande feva celleen Laguelle eft le centre , g
La plus petite celle gus reste : mass des autres toufsours la plus pro=
chaine de celle qus eS¥ menée par le centre , e plus §7¢nde gue la
plws loing. Et dewx lignes drasttes ofgalles tant-feulement ombét
d'icellny paintt au cercle,des denx pars de la plus petste.
FORCADEL.

Premicrementil faut prendre vn poin& en lacircon-
ferénce du cercle, entre les extremitez du diametre , & y
mener deux lignes droictes parla premicre demade, I'v-
nedepuis le poin@ au diametre quin’eft pasle centre, &
Pautre depuislecentre & la partic du diametre, quieft
entrele cétre & le poin au diametre, quin’eft pasle cé-
tre,{feranomméel'entremoyenne, & parla 1 5 deffinitio
du premier hiure & la feconde commune fentence,la par
tie plus grande du diametre eftant faicte durayon & de
Pentremoyenne, fera efgalled I'vne des lignes menées,
menéeducéntreau poiné prisenla circonference & i
Yentremoyenne,lefquelles parlazo propofition du pre-
mier liure, font plus grandes que ccflc qui eft menée du
¥oin& quin’eft pas le centre,au poiné pris en la circon-

crence, & par ainfi,par la premicre comune fentence,la
ligne paflant par le centre K:ra laplus grande, Seconde-
ment laligne menée dudiét poinét, aupoiné prisenla
circonference & I'entremoyenne font plus grandes, par
ladite 20 propofition, quele rayon mené du centreau
poiné& pris en la circonference,c’eft d dire par la conuer-
{e deladitte premierecommune fentence,au rayon pafs
fant par ledi& poin& , & par ainfi par la s commune
fentence enleuantd’vne part & d’autre ,l'entremoyen-
ne, il refteralaplus petite picce du diametre dell:“i’ le-
diét poind ila circonference plus petite que la ligne

menée

— et £
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menée dudi& poin&,au poiné pris en la circonference.
Tiercement foic pris vn autre poin& en la circonferéce
entre les extremitez du diametre & d'vne me{me part,&

foyétmences deux autreslignes droites, I'vne depuis
{: centre,& I'autre depuisledi& poin, certainemérpar
Ia 1 deffinition, fecande & 9 communes fentences,&
par la 24 propofition du premier liure , laligne menée
dudi& poinét dl'va des poinéts prinsen la circonferen-
ce,la pfus presdecelle qui pafle par le centre, fera plus
grande que l'autre menee dudict poinét i I'autre Yoin&
prisenla circonfcrcnce.O%?rtcmcnt-foit fai&t del'autre
part du diametre au cétre , & au cofté du rayon qui pafle
parledict poin&, vnangle égal il'vnde ceux quiyfont ,
contenusdel'vn desrayons & de I'entremoyenne,par la
33 propofition du premier liure, & foit menée 'autre li-
gne ou r}yon quile cétient auecl'vne des pieces du dia-
metre,iu{ques i la circonferéce , & dauantage parla pre-
micre demande foit menée vne ligne droilte dudict
oiné,au poiné& oule nouueau rayon ataint la circon-
erence,certainement par la1 s defhnition, feconde com
munc fentence & quatre propofition du premier liure,
cllc fera efgalle al'autre menée dudict poin& de 'autre
part,laquc%lc fouftient 'angleefgal i IE angle nouuelle-
ment fai&:maintenantic dis quil eft impofsible mener

~delamefme part vneautreligne efgalle a celle de l'autre
part, car parla premicre commune fentence elle feroit

cigalle celle dela mefme part,ce quielt contre la troif-
iefme partic de cefte propofition, ou bien en menant vn
rayon il'extremité de la troifiefme ligne efgalle ,parla
15 deffinition,feconde commune fentence, & 8 propo-
fition duprcmicr liure, I'angle quieft au cétre {ouftenu,
ou cflargi de autre menée, feroitefgal d1'angle quieft
aufsiau cétre fouftenu de celle de "autre part a laquelle
ellc eft égalle, & par ainfi par la premiere commune {en-
tenge,il {eroitefgal d angle faikay centre )%c fa part par
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laz23 propofition, cequi eft contre la g
commune fentence, ou bien en taifant P
I'impofsible delas partieil yauroitdeux
lignes droi&tes efgallesI'vne dlautred’v
ne part,& l'angleefgal 4 I'angle, cequi #<_|
eft impofsible. 5 .

8

- 8i dehors le cercle f¢ prent quelque poinét, ¢ diceluy pomét an.
cercle fe meinét Glques lignes dro€tes , defquelles lune certes paffe
par le cétre go les autves ow [on Voudra:des lignes droicles menees.
en la circonference cane,lu plus grande certes eft celle qus paffe par
le centre:on des antres toufsours La plws pres de celle qus p:t/é par
le centre, ¢ft plussgrande que la plus loing.Mais des lignes droiétes
tombant en la circonference consexe, celle certes est la plus petste
qus eft mterpofec entre le poinét ¢orle dsametre: ¢ desantrescelle
gui eSt plus pres dela plus petite , ¢ft tonfionrs plss petite que celle
qus en eft plus loing. Et dewx lignes drosctes efgalles tant feulemét
tombent du mefme pomnét a sceluy cercle des dewx pars dela plus

petite, : S
: ~ FORCADEL .
Carayant mené dudié poin& iufques i la circonferé-
ce caue, deux lignes droigcs, détl’vne pafle parle cétre,
& ayantmenélerayon a lextremité de celle quine paf-
fe pas parle centre,certainement parla r 5 defhnition &
2 commune fentence, celle qui pafle parle centre eft ef-
gallea celle quieft entre ledi& poinét & le centre, & an
rayon,& parainfi parla 20 propofiti6 du premier liure,
& la conuerfe dela premiere comune fentence, celle qui
pafle parle centre, eft plus grande que Vautre. Seconde-
mét ,ayit mené encores vne igne droicte dudi& poin&
d vnautre poinét pris en la circonferéce caue d’vne mef~
me part,& ayantmené leray6 4 'exremitd d'icelle, cer-
tainement par la 1 5 deffinition,feconde & 9 communes
fentences & 24 propofitié du premier lure, laligne me-
née dudiét poiné la plus pres de celle qui pafe pacle cé
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tre fera plus grande que la glus loingtaine. Tiercement
ayantmené vneligne droicte dudi&t poin&dlacircon-
ference couexe, & ayant mené d l'extremité dela menée
lerayon parla 20 propefition du premier liure , laligne
menée & lerayon , feront plus grandes que celle quieft
entreledi& poin& & le centre,& par la s commune fen-
téce laligne interpofée entre le poin& & le diametre, fe-
ra plus petite que la menée. Quartement ayant mené vn
autreligne droicte dudi& poin& dla circonference con-
uexe, & le rayon comme deffus,on aura par la fecéde fa-
¢6 dedemoftrer la plusloing de celle qui eft entre lediét
poin& & le diametre,plus grande ?uc celle quiluy eftla
plus pres :ou bien parla 2 1 propofitié du premierliure,
& parla s commune fentence, en confiderant deux trii-
glesen vne mefme bafe, qui eftla higne menée dudiét
poin&tau cétre, & I'vnla partie de l'autre & dedans I'au-
tre, toufioursla plus loing, comme nous venons de dire,
{eraplus grande que la plus pres. Quintement foit fai&t
vnangleau centre, au cofté delaligne quieit entreledit
poin¢t & le cétre deautre part, efgal ﬁ’vn deceux qui
y-font,parlaz; propofition du premier liure, & foit me-
néelaligne quile contient,aucc celle ?ui eftentre lediét
poin& & le centre,iufques i la circonference , enfemble
vne ligne droi&e depuis ledic poind i 'extremité du
nouucau rayon,icelle parla 1 d‘;fﬁnition, fecode com-
mune fentence, & 4 propofition du premier liure, fera
cf%allc d celle qui fouftient deLautre partl'angle efgal 4
celuy que la derniere menée fouftient. Maintenant 1e
dis qu'il eft impofsible d’'vne mefme part , mener dudi&t
poinctilacirconference vneligne droiéte efgalle a I'au-
tre del'autre part : carclle luy feroit aufsi efgalle parla
premiere commune fentence, cequieftcontrela 2 ou
quatriefme partic decefte propofition : ou bien en. me-
nantvnc ligne droi&te, oulerayon depuisle centre au
poingt, 14 ouicclle menée toucheroit la ?qonfcrcncc,
1)
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on auroitdeux triigles,I'vn d'vne part,
& l'autre de l'autre, de laligne paffant
par le centre, defquels par la mefme 14
deffinition & 2 commune {entence, &

arla 8 propofition du premier liure,
f’angle de I'vn, eftant au centre d'vne
part, feroit efgal dI'dgle delautre,eftat
au centre de l'autre part,& par ainfi par
la premiere commune fentence i1'an-
gledelamefme parteftantau cétre, ce
qui eft contre la 9 commune fentence:
oubien en taifant I'impofsible dela 2, :
ou 4 parties, il y auroit deux triigles d’vne mefme part,
defquelslesanglesau centre feroient efgaux , ce quieft
contre la 9 commune fentence.

9
- Si on prent quelque poinét an cevcle, ¢ diceluy poinét as cercle
tombent plus de dewx lignes droictes efgalles , le pointt pris eft le
centre d sceluy cercle. o
S FORCADEL.

Nous fcauons queles diametres du cercle fentrecou-
pent touéours au centre,& par ainfile poin& d’ou ilsfe
coupent,eftle centre du cercle:car en menit deux lignes
droites aux excremitez des lignes droictes efgalles for-
tans dudi& poinét parla premierc-demande,I'vnedela
premiere extremité dla feconde,& 'autre de ta feconde
ilatroifiefme,& divifant vre chacune des deux lignes,
menées parle milieu; parla 10 propofition du premier
liure,puis en menantdeux autres lignes droites des fins
milicux audi@ poin& en les menantd’vae dpart & d’au~
tre d lacirconference, parla premiere 8t » demddes,icel-
les feront perpendiculaires (!\;r les deux premieres pdrla
8 propofition du Yremicr liure,& 10 deffinition du mef-
me,& par le correlaire dela premicre propofition de ce
liure, lefdi&es lignes paffans parledi&t poind, paflent
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: rar le cétre ducercle, & fentrecoupans en iceluy, il fera
¢ cétre du cercle:ou bien fi lediét poinét n’eft pasle cen~
tre du cercle, laligne droice menée du poin& ou il fe-
roitaudié poinét par la premiere demide,& menée d’v-
nepart & d'autre 3 lacirconference parla feconde de-
mande,icelle feroitle diametre du cercle par a1y deffi-
finition du premier liure, & parainfi d'vn poin& eftant
au diametre du cercle,n’eftant par le centre,{eroient me-
nées plus de deux lignes droictes efgalles,ce qui eft con-
tre les deux dernieres parties de la 7 propofition de ce li-
ure : & certainement cn nous difant d 1a derniere partie
deladiéte 7 propofition,que d'vn poin&, n’eftant pas le
centre du cercle, peuuent *

tomber au cercle deuxli~ e
gncs droictes cfgalles tit
eulement,il y aaflez de

fubiet pournousfaire di
re que cclu{_lpoin& ferale .
cétre,duquel t6berdt au cercle plus de deux lignes droi~
Gtes efgalles, 10 ..
V' cercle ne coupe pomCt Y autre cercle en plus de deux pointls.
‘ | FORCADEL. . . - :
Car en menant deux lignes droictes entre lesplusde
deux poinéls,ou les deux cercles f'entrecouperoyét , par
la premiere demande, vne depuis le premier au fecond,
& l'autre du fecond au troi[ﬁ:ﬁnc,& les divifant parle
milicu parla 1o propofition du premier liure, puis me-
nantd vn chacun milieu vne perpendiculaire parla 11
propofition du premier liure , certainemét vae chacune
des fcrpcndic ires paffera par le cétre des deux cercles
parle correlaire de la premicre propofition de celiure
(nous entendons que les centres gcs deux cercles,{eront
en vne chacune perpendiculaire ) & par ainfi le centre
d’vn chacun ccrcfc feraau poiné ou lefdiétes perpendi-
cuh.ipe;f‘cnmcbnpcmnt',gc lesdeux cer;é es {'entrecou~
) iij




LE [II. LIVRE DES ELEMENTS
pans auroyent vn mefme cétre,c¢ qui eft cotre la § pro-
pofition de celiure:Oubien ayant prisle centrede I'va
des deux cercles parla premiere propofition de celiure,
& mené d'icelluy aux lieux ou aux poin&s oules deux:
cercles fentrecoupét,des a T

lignesdroi&es parlapre BN\,
miere demade , certaine-. B, E'ﬁ%.(/ °
. T '

ment par la precedente W | ¢ £
fropo%tion,ﬁ centrede %{; _c./
'vn {eroit aufsi le centre €
del'autre,ce qui eft toufiours contre la 5 propofition de
ce liure, : -
' ' 1 O O
Si deux cercles fe touchent I'vn [ autre dedans , ¢ lon prent les
centres dicenx:ayant mené Yne ligne dros€le 4 jceux centres ¢
. prodwite,elle paffeva par [ asouchement des cercles.
FORCADEL :
Soitle centre du grant cercle dedans ou dehors le plus

petit,filaligne droicte paffant par les deux centres,, pris’

far la premiere propofition de ce liure, ncfpa.lfc paspar
e poinct de 'atouchement, foit menée iufquesilacir-
conference du grant cercled’vae part tant feulement,ou
bien des deux pars, & foyent menées deux lignes droi-
&esd’vn poindt oules cercles fe touchent, aux deux cé-
tres par la premiere demade,certainement parla 20 pro-
pofition du premier liure,parla 1 5 deffinition, feconde
& premicre communes fentéces,le rayon du peut cercle,
ou qu'il {oit, aueclaligne droie, qui eft entreles deux
centres, fera plus grand A 4
3uc lerayon d[l’l grat cer-

¢ ou qu’il foit, ce qui eft
contre fa 9 commune {en
tence. Quant doncques
les centres des cercles fe- . ' .
ront ¢n vac mefme ligae droice, & la circonferéce con-

wd

Y
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uexedel'vn , pafferapar ou pafle lacirconference caue
del'autre fans fe couper,iceux cercles fentretoucheront
dedans, : '

12
S dewx cercles fe touchent yn Lautre debors , en menant Yne
ligne droiéte depwis les centres dscenx, elle pafJera par sceluy atou-
cfe”mmt. ' T

FORCADEL ' o

Avyant pris les deux centres d’iceux par la premiere
propofitié de ce liure,& mené vne ligne droicte de I'vn
al'autre centre parla premiere demande, fi elle ne pafle
pas par l’atoucfxcmcnt, foyent menez deux rayons des
deux centres,vn chacun du fiend vn po'm& ou les cer-
cles {c touchent, & parla 20 propofition du premier li-
ure,& 1 5 deffinition,ils feront Pl%s grans par toutou ils
feront,quela ligne menée e ' ‘
desdeux cétres, ce quielt
contre la 9 commune fen-
tence. Quant docques les
centres des cercles {eront
en vne mefme ligne droi- -
&e, & la circonference conuexedel'vn, paffera parou
pafelacirconference conuexe del'autre fans fe couper,
1ceux cercles fentretoucheront dehors. '

13

- Lecerclene touche paint le cercle en plus de pointls quw'vn, foie
qw'sl le touche dehors ou dedans..

FORCADEL

-Car fi vn cexcle touche vn cercle dehors & en'plusd’vn
foin&,la ligne droicte menée depuis deux poinéts ou ils

ctouchentdehors,parla premicre demide, pourra paf-.
fer dehorsla circonferéce de I'vn ou de tous gcux,cc qui
et contrelafeconde propofition de ce liure, Etfi va cer
cetouche vn cercle dedans & en deux poinéts en menic

Yaeligne droidte del'vn poin& dL'autre parla premiere
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demande,icelle paflera dedans'vn & l'autre,par la fecs-
de propofition de ce liure,& la diuifant par le milicu par
la 1o propofition du premierliure, parlequel milieu y
faifant pafler vneligne droi&te pcrpcndic&airc parlan
propofition du premier liure,& la menant des deux pars
ala circonference du contendtou du plus grant,clle paf~
fera parles deux cétres des deux cercles par le correlaire
delapremiere gropoﬁtion de ce liure , & par ainfi parla
11 propofiti6 de ce liure,elle paflera par 'atouchement,
ce qui eft impofsible , oubien ce' qu'elle ne fait pas : ou-
bien fi I'vn touche l'autre dedans, & en deux poinéls
foient prinsles centres des deux cercles , parla premiere:
) ropogtion de celiure,& foit menéelaligne paflant par
f::s centres des deux pars parla 2 demande,certainement
elle paffera gar laouilsfe touchent, ou par l'attouche-
ment par ladite 11 propofition , & :
parainfi parla 1 5 deffinition & c6-
uerfe dela premiere demide,le rayo
de I'vn,ou qu’il foit , fera plus grant
quelerayon del'autre,ce qui eft co-
trela 9 commune fentence: ou bien
vne ligne droite auroit deux fins
milieux, ce qui eft impofsible. Quit :
doncques les centres des cercles feront en vne mefme li-
ne droi&e,& la circonferéce deI'vn paflera par ou paf-
?c lacitrconferéce de 'autre fans fe couper, ils fentretous-
cheronten ce poin& i tant feulement. . »

13 : ‘
- Awcercleles lignes drosCles ofgalles, font efgallement loing du
centre o celles qﬁ?};& Jgdﬂmfut lang du.c'egam »font :_’/gllrr
entrelles. ‘ - _
' " FPORCADEL, . : -

Soit vn cercle4d b c, auquel foict les:li esdroilese
b,& cd, efgalles entr'elles , 1¢ dis.qu'clles font efgallemés
loing du centre: foit doncques pris le cétee du ccr;’:lc ad;

‘ ¢,pat
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b t’,cf‘arla premiere propofitio de ce liure, & foiticeluy ¢;
& d’iceluy poinéte foient menées,{ura 6,8 cd, parla 1z
propofition du premier liure, les perpendiculairesef, &
eg, Fvnc_ defquelles coupera laligne 25 aupoiné £, &
lautrelalignecd au poin& ¢, en deux pieces.efgalles par .
lafeconde partie dcYa 3 propofition de celiure, & par
ainfi parla7 commune fentencefb fera efgalledcg,& le
uarré delaligne f b, fera efgal au quarré de lalignecp:
3c lafoientmenezlesrayoseb, & ce,les quarres dchués? :
ferontefgaux'vnalautreparla s dc?ﬁnition du pre-
mier liure &c.& parla 47 propofitié du mefme premier

. liure & parla premiere commune fentence, les c}uarrcz
S

deslignesbf, & fe, fer6t efgaux aux quarrez deslignes ¢

- g&ge,& parla 3 commune fentencele quarrédela per-

pendiculaire e ffera efgal au quarré de l'autre perpendi-
culaireeg,& parainfi la pcxipcndiculairc effera e&allc ]
laperpendiculaireeg,d’ou fenfuiura parla 4 deffinition
dece ﬁurc,que leslignesa b,8 cd,ferot efgallemét loing
du cétre, Mais foiencleslignes 4 b & cd efgalleméc loing
du centre,& menges par vneme{me raifon les perpendi-
culairesef,& eg,lefquelles feront efgalles parra conuer~
fedela 4 deffinitid de ce liure, & le quarré de 'vne cfgal
au quarré del'autre, & diuiferont toufiours les mefmes
lignes en deux pieces efgalles,aufsi foiét menez les ray6s
mefmeseb, & ce,par la premiere demande,certainement
aufsi parla 47 propofition du premier liure,par 1a deffi-
nition du cercle, & parla premiere commune fentence,
les quarrez deslignes - : ‘
ef, & fb, ferdt efgaux
auxquarrés des lignes
eg,&gf.8 par lazco-
mlcllnci fcﬂnccc, IZ q{yar 4
rédelaligne fb, fera
efgal au gquarré dela o ) 8
ligniecg,& paraifilalignefb, feracfgallea layl'ignecg,&
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paf lag commune fentencelaligne«b,feracefgalledla lie

gnecd. Nous pouuons prendre en cefte propofitié que

f1 du centred’vn cerclelon meine deux lignes droi&tes,
& _

I'voe perpendiculaire fur vne ligne eftant au cercle, ne

paflant pasparle centre & l'autrenon, en prenant de- |

puis lecentre vne piece de la non perpendiculaire ef-

alle d la perpendiculaire , & faifantpafler par le poinét

gc la fouitraction fur la non perpendiculaire, vne ligne

“droicte d droiétsangles,& la menat d’vne part & dautre

i lacirconference,icelle fera efgalle d laligne fur laquel-
le tombe la premiere perpendiculaire, |

. 0
A cercle laplus gridel
tres towfiours La plus pres du cétve,eft plus grande que la plusloing.

FORCADEL, - -

En menantlesrayons du centre aux extremitez des li=
gnes mencées au cercle par la premiere demade, certaine-.

ment parla 20 propofition du premier liure, 1y deffini-

tion,{econde & grcmicrc comunes fentéces, le diametre

feralaplus grande desautres, & parlaxg
dcffinition,2 & ¢ communes fentéces , &
24 propofition du premier liure , celle
desautres,la glus prochaine du centre,fe-
raplus grande que celle qui en eft plus
loing. :

Nous y-adioufterons encores cefte demonftration, 1

perpendiculaire menée du centre du cercle , fur laligne.

quin’y pafle pas,la diuifera par le milieu parla; propo-

fition de celiure, & par la 47 propofition du premier Li~

ure, le rafron fera plus grant que lamoitié delaligne qui
n'eft pasle diametre du cercle,& parla 4 commune fen-
téce, & 4 plus forte raifon,le diametre du cercle fera plus
§rant que toute autre ligne droicte eftdt au cercle. Etde

cux lignes droictes eftans au cercle,; dontl'vneeft plus |

certes eft le djametre:mais des aue

AVTREMENT. - ..

-

O, P
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“lacommune fentence quidi&t, qluc fide chofes efgalles

* plusloing.Mais pource qu'en la premiere
" nous auons pristoutes leslignesau cerclede'vne part
“dudiametre, fil'vne deslignes eftoitd’vne part , & I'au-

DEVCLIDE., . 86

loing du centre que'autre , il eft certain parla conuerfe
dela 4 defhnition de celiure, que fi ducentre du cercle
fe memnent deux lignes droictes perpédiculaires fur lef-
dictes deux lignes, parla 12 propofition du premierli-
ure, la perpendiculaire menée furla plus loing du cétre,
{erala plus grande, & parlamefme 3 propofition dece
liure, les perpendiculaires diuiferont les deux lignes par
le milicu vne chacunela fiéne , & en menant deux rayds
ducentre,l’vn dl'vne desextremitez de'vne deslignes,
& l'autre aufsi aI'vne des extremitez del'autre lignc,par
1a 47 propofition du premier liure & parla 1Erc:_mmrc co-
mune fentence, lec quarré de lamoité de I'vne auec le
quarrédefa pcrpen%iiculairc fera cffal auquarré de la

" moitié de l'autre auecle quarré defa perpendiculaire,

& en fouftrayant les quarrez des perpendiculaires, lef-
quels fontinefgaux, vn chacun de fa part, il reftera ( par

lon fouftrait chofesinefgalles, 1l reftera chofes inefgal-
les & la plus petite reftera de la part dela plus gride cho-
feinefgalle) le quarré delamotié dela plus loing , plus

* petit quele quarré dela moitié dela plus pres du centre,

& par ainfi la plus pres du centre fera plus grandc Ic}luc'.lg
emonftrati6

tre de lautre part, il faudroit tranfporter I'vne dela part
delautre, Ear la precedente propofitio &c. Il eft certain
aufsi, que {1 des extremitez d’vneligne droi&eeftancau

“cerclelon meine deux diametres , & des extremitez d'1-

ceux 16 meine vne ligne droiéte, icelle fera efgalle & pa-
ralleled 'autre,, & feront efgallement loing du centre.

. 16 '

- Celleligne droiéte menée a droi€ts angles 4 Lextremite dn dia-
metve de guelgue cercle tombera dehors sceluy cercle,gr an lieu co-
tenw.entye iceZc ligne droiéte , ¢+ la circonference ne tombera pas

) I Y jj

/



LE IIf, LIVRE DES ELEMENTS
Vn'antre ligne droi€te, & Langle du demy cercle et plus grit que
tout :mgle rectiligne poinltu, ¢ celuy qui refle plus petit.
FORCADEL.
Car {i elle tomboit dedans le cercle, en menatle rayon
du centre au poinét ou elle couperoitlacirconference

ar la premiere demade,lon fe feroit vn triangle,duquel.
fcs angles qui fe feroyentenlaligne droi¢te menée,fe-

royét efgaux entr’eux parla premere Sartic delas pro-
pofition du premier liure,& par ainfi s feroyét droicts

parlaconuerfe de la 10 commune fentence,cequieft

contrela 32 propofition du premier liure: la perpendi-
culaire menée doncques tom%cra dehorsle cercle. Et fi
entre icelle & la circonference on pouuoit mener vne li-
gne droicte deladite extremité, la perpendiculaire me-
née du centre fur la nouucllement menée, trapafleroit la
circonferéce d’'vne part ou d’autre du diametre , comme
ne pouuant i)as tomber furla mefme extremité du dia-
metre,liou

roit doncques vn tridgle rectigle parla 27 deffinitié du

premier liure, & parla1g propofitié du premierliurg,le

ray6 ou qu’il feutt,feroit plus grit quela perpédiculaire,
cequieft contre la g comune {fentence.Maintenant ic dis
quel'angle du demy cercle eft plus grant que tout angle
re&iligne poin&tu,c'eft d dire,que le plus grantangle re-
¢tiligne poinctu, & que I'an 1: de f’autouchcmcnt eft
plus petit que toutanjle rc&iignc poinétu, c'eft d dire,
au’il eft Iflus petit que le plus petitangle rectiligne poin

u,car {1 I'angle du demy cercle,n’eft pas plus grant ciue
le plus grantangle rc&iligncéfoin&u ,en metanitle plus

grant angle rectiligne poinétu au cofté du diametre,&

au poin¢t mefme 14 ou tombe la perpédiculaireparia 23
propofitié du premier liure,il y auroit vneligne droi&te
qui pafleroit entre la perpendiculaire & la circonferéce,
ce qui eft impofsible : & fil'angle reftant oul'anglede
atouchement,n’eft pasle plus petit, ou plus petitquele

es deux lignes droites fe coupent, il £y fe-




* tatle plus peut angle rectiligne poin&u ( AN Gr
Bl D,
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plus petitangle rectiligne poinétu,en me ¢

au cofté de la perpendiculaire versle cer-

cle & au mefme poin&,par la mefme pro & y

pofition, n’y auroit il ufas vne ligne droi- "

&eentrela perpédiculaire & la circonfe-

rence parla g commune fentence,ce qui eftimpofsible.
, CORRELAIRE,

Etdelail eft manifefte qu'vneligne droicte menée i
Pextremité du diamewre du cercle d droiéts angles tou-
cheiceluy cercle, & qu'vneligne droite touche vn cer-
cle en vn poinét tant feulement, caril et demonfiré en
la 2 propofition dece liure, quelaligne droiéte menée
de deux poinds, eftans en la circonferéce,tombe dedans
iceluy cercle. Nous iouuons aufsi prendre en cefte pro~
pofition que fi vne ligne droicte paflant par I'vne des
cxtremités du diametre du cercle, pafle dehors la circon-
ference, elle fera perpendiculaire fur ladiéte extremité
(car elle touchele cercle parla feconde deffinition de ce
liure) finon la perpédiculaire menée d ladite extremité

arlarr ropofition dece liure,, tombant entre ladiGe
igne & le diametre, & menée del'autre pare parlafe-
conde demande,ou bien fi ladi&e ligne demeure entre
la perpendiculaire & le diametre,il aduiédrale contraire
delafeconde partie de cefte propofition. Nous y pou-
uons aufsi prendre que laligne droicte touchant vn cer-
cle,touchera aufsi tousles cercles qui auront leurs cen-
tres au diametre d'iceluy cercle, a 'extremité, duquel
tombe ou paflela touchante,ou qui aurontleurs centres
dlaligne &oi&c affant parledi&t diametre menée tant
qu'on voudrade Fautrc part, ou vers l'autre extremité,
ayans toutesfoisles extremitez des rayons par laforce
defquelsils font deferitsau poin& ou extremité du dia-
metre par ou paflelaligne qui touche , ou bié quitleurs
circonferences paffent par le poinétde lgtqpchcmcnt.‘

Y uj
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Eten cefte proi)oﬁtion ont commencé les defcriptions
des figures rectilignes dehors,ou d 'entour d’vn cercle.
1 nous faut prédre d'icy cela que nous auons demon-

Mtréailleurs,que le pluficurs fois de 'angle de 'atouche-
ment tel qu’on voudra,n’excederaiamais qucl?'uc angle
+ retiligne poin&u que ce {oit, voire tant petic foit il,c6~
me fi langle de I'atouchementeft 4, & I'angle poin&tu
rehligneeftb ¢ d, fouftenu, porté, ou eflargide laligne
bd,en laquelle, fiic prens quatre fois 'angle del'atou-
chement,\l me feraloifible 3‘ y prendre 4 poinéts,com-
me en-efgh, & y mener quatre lignesde angle reétili-
gne ou poinét c, parla premiere de- c
mande qui feront ce,cf,ce, & ch,&
me diui?’cront I'angle re&iignc en g
picces ou anglesrectilignes, vn cha-
cun defquels {era plus grac chuc Fan-
gledel'atouchement parla derniere
gartic de cefte propofition, & a plus 6 ¢ F X

orteraifon I'angle re&iligne b ¢ d,
fera plus grant que 4 angles de'atouchement,&e.

donné,

‘ FORCADEL.
RESOLVTION. _
Du cercle a £ b b, 1e centre foitc, par la premiere pro-
pofition de celiure,& le diametre 4cb, parla 17 deffini-
tion du premier liure, & & 'extremité b, foitmenéela
‘Ecrpcndiculairc db,parla 11 }iropoﬁtion du premier
lure,touchantledict cercle parle correlaire de la prece-
dente propofition:dela foit le diametre « b, mené vers b,
ufques d ¢, parla 2 demande,& a lentour du centre ¢,de
lagrandeurdela ligne ce, foitdefcritlecercle deg, Su
-la3 demande coupantla perpédiculaire au poin& d, du-
“ quel oudepuislequel foit mené lerayon ¢ fd,coupantle

_ . .
D poin(t donné mener Yne ligne droicte , qui touche le cercle

JRY U,

-
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premier cercle au poin@f : depuislequel menant par la .
premiere demande, laligne droi&e fe, elle toucherale
premicr cercle parle correlaire de la precedente propo-
ficion,car lesrayonsec, & ¢ f; feront efgaux aux rayons
cd,&cb,parlas deffinition vn chacun au fien,& I'an-
gle c,al'angle ¢, parla 8 commune fentence,& parainfi
parla 4 propofitio du premier liure,l'angle e f ¢, fera ef-
galalanglecbd, qlui eftdroi&, & par ainfiil fera droi&
parlaconuerfe dela 1o commune fentence , & la ligne
e f> fera perpédiculaire i extremité du diametre du cer-
cle £ b b, paflant parlerayon fc: & en menitlaperpen-
diculaired b,iufques i la plus grande circonference eng,
& menant lerayon ¢ b g, & lautre
touchantla plus petite circonferéce
e h: voyez la rcfoqution de deux li-
nes droi&es tant feulement,l’voe
ﬁ’vnc. part & l'autre de l'autre part
delaligne droite,qui eft menée d'a
poin& hors le cercle paffant par le
centre,come du poinét e, par le cen-
tre ¢, lefquelles toucherontle cerclea £5 b.
COMPOSITIOM. :

11 faut prendre le centre du cercle donné parla pre-
miere propofition de ce liure,& y mener du poiné& don-
né,vneligne droite parla premucre demide,puisilen-
tour du centre il faut defcrire vn cercle dela grideurde.
laligne menée parla 3 demande,& aupoinétoula liﬁnc
menée, coupela circonference du plus 1i)ctit cercle, 1l y
faut mener vne perpendiculaire furicelle
ligne par la 11 propofition du premier
liure,& du poinct ou la perpen cﬁculai:cj
coupe la circonference , ayant mené vne
ligne droi&e au centre:la ligne droi&e
menée du poinét donné aupoinct oula

4

__dc;nigrc hgnc menée coupe le plus petit cexcle fera 1@ hs
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gne demandée touchant lecercle parla 15 deffinition,
4 propofition du premier liure,la conuerfe déla 10 com
mune féntence,& par le correlaire de la precedente pro-
pofition. ’

18
¢ Yne ligne droséte touche yn cercle, ¢ d centre a latowche-
ment oft mence ne ligne droicte ,la menée féraperpendicwlaire &
Latouchante,
' FORCADEL,

RESOLVTION.

Certainement quant en la precedente refolution lali-
gnedb, eft perpendiculaire au diametre 4 b, aufsieft elle
aurayoncb,&lerayoncé, ilatouchantedb eft perpen-
diculaire eftant menée du centrec,au poin& del'attou-

chement b,
COMPOSITION.

Car fi elle n’y eft pas perpendiculaire,foit du centre du
cercle mené vne Iperpcndiculairc dlatouchante, oufur
celle qui touchele cercle parla 12 propofition du pre-.
mier liure,laquelle trapaflerala circonferéce, & parlazz
& 19 propofitionsdu premierliure & 15 deffinitionle
rayon {eroit plus grant que la perpendiculaire,ce quieft
contrela 9 commune fentence:ou bien la menée du cen-
treau point de 'attouchement, ne faifant
pasles agles efgaux,elle les fera inefgaux,
dontle plus petit eftant poinétu parla 13
deffinition du premier liure , feroit plus
- grant que 'angledudemy cercle, cequi
eftcontrela 16 propofition de celiure, - *2
Par cefte propofition,quant vneligne droiéte & vn cer-
cle fentretouchent, nous pouuonstrouuerle poinéde
Tattouchement en menant vne perpendiculaire du cen-
tredu cercledlaligne quile touche par la 12 propofitié
du premier liure. . .

S e
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. | 19 :

S: ‘e ligne droiéte touche “vn cercle , ¢ on meine de l'attou=
chement a la touchante Yne ligne droi€te & droiCls angles, le citre.
du cercle fera en la mence. . -

FORCADEL,

‘En larefolution dela 17 propofition, lon voit quele
diametrea b, eft perpendiculaire fur la ligned b g ,au
poin& del'attouchementb. . '

. COMPOSITION. '

- Car fila perpendiculaire menée du poin& del’attou-
chementfurlaligne quitouchelecercle, parlazx pro- -
pofitiondu prc-micr?iurc , & menée de lautre part 1uf-
ques alacirconference,n’eft pas le diametre du cercle,le
céure du cercle fera en quelque autre endroit,ou ¢n quel-
g:m autre poinétau Cerclc,guqucl ayant mené vneligne
oiteaudi&t poinct de l'attouchement,  _a

clle fera aufsi perpendiculaire furlaligne
qui touchele cercle,parla precedéte pro-
pofitio, & parainfi il y auroitou y entre-
uiendroient deux perpendiculaires fur v-
neligned vn mefmepoin&,cequicftim-»
pofsible, . - - S

- . T ) 20 .
-« Ancercle Langle du centreeft double alangle qui et en la civ-
conference, quant icewx angles ont powr bafe Yne mefme circonfe-

L .~ FORCADEL. ' .
- Premierement quantles rayons qui contiennentl'an-
-gleducentre fontbien dedans entre leslignes droiétes
gui contient'angle dela circonferéce, parla 2 1 propo-
tion du premier liure, 'angle du centreeft dplus grant
que l'autre , & en menant vneligne droiéte de I'angled -
Yangle, & plus oultre versle centre parlapremiere & 2
demides, on aura divifé'vn & l'autre angle en deux an-
gles,maisle double del'vn quieft enla circonferéce, eft
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efgal dl'vn quieftaucentre delamefme part,parlarg
deffinition , premicre partiedela 5 propofition du pre-
mier liure,]a premiere partie de Ja 32 propofitié du mef-
me & par la premicre commune fentence, aufsi eft bien
le double delautre dela circonference efgal i celuy qui
eft au cétre de fa mefme part par vine mefme raifon:doc-
ques par la 2 commune fentencele double de tout celuy
qui eft d1a circoferéce , eft efgal au double de tout celuy
qui eft au centre;, & parla couerfe dela 6 commune fen-
téce , tout celuy qui eft au centre eft double i tout celuy
quieftenlacirconference. Secondemét quantI'vnedes
lignes droittes clui contiennent 'angle en la circonfe-
rence pafle parl'vn des rayons qui contiennent I'angle
au centre, certainemét par la 16 propofition du premier
liure & parlasz aufsi,l'angle du centre eft plus grat que
Fangle qlui cftenlacirconference,car il eft efgal au dou-
blede celuy quieft en la circonference parla 1§ deffini-
tion, la premicre partiedela 5 propofition du Frcmicr,
la 32 propofitio,& parla premiere commune fentence,
doncques par la 6 commune fentence , I'angle du centre
fera double 3 I'angle de la circonference. Tiercement
quantl'vnedes lignes droites qui contiennent I'angle
en lacirconference coupe I'vn gcs rayons quicontien=
nentl'angleau centre, certainement en menat vne ligne
droictedel'angle dI'angle & plus oultre vers I'angle du
centre, par la premiere & 2 demandes, 'angle contenu.
du rayon coupé, & de I'vnedes lignes non coupés qui
contiennent I'angle en la circonference , eft plus grant
quel'angle contenu de laligne qui coupe le rayon & la
Ligne menéedel'angle aI'angle parla 1 5 deffiniti6 , pre-
mucre partie dela 5 propofiud du premier liure, 9 com-
mune fentence, & la conuerfe de la premiere commune
fentence, & parainfi il eft plus grant que I'angle cotenu
du rayon non coupé & de la ligne qui coupe lautre
rayon ; Mais I'an gge qui eft en la arconfercnce auec
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I'angle contenu du rayon coupé & de a .
ladicteligne entiere,eft efgal 4 langle du ,
centre auccl’angle contenu durayonné Ne.
coupé & de laligne-quicoupe l'autre ra- v
yon par la 3 2 propofition du premier li- © Ah
ure, & par la premiere commune fenten- —c
ce, doncques par la § commune fenten-
ce I'angle du centre fera plus granc que l'angle qui eft
en la circonference . Il refte maintenant 4 monftrer
qu'il eft double dl'autre,en cefte forte:l'angle quieft c5-
tenudelapartiedela li%nc menéeplus oultre & durays
coupé cft efgal au double del'dglequi eft cétenu de lali-
gne menée mefme,& de ladicte ligne entiere parla 32 p-
pofition du premier liure,1g deffinition, premiere partic
dela 5 propofition du mefmeliure,& premiere commu-
ne fentence , maisl'angle c6tenude lapartic plus oulere
dclaligne menée & durayon né coupé, par vne mefme
raifon eft efgal audouble delangle contenu delaligne
menée, & de celle qui cou eleray6, & parainfiparlay
comurie {fentence l'angle ducentre reftera efgal au dou-
bledel'angle quieft enlacirconference, il luy fera dc-
ues double parla conuerfedela 6 commune fentence.,
g’cﬂ: cefte propofitio icy en laquellceft toute la force de
lareduétion desangles Xu centre en la circonference , &
desanglésenla circonference au centre, delaquelle I'v-
fage en eft trefgrant enI'Almagefte de Prolomée, & d'i«
celle nous en efcrirds cela qui nous en efticy neceflaire,
enla 26 propofition fuiuante. :
. 21 L ’
Au cerclelesangles qui font en Yne mefine [cCtion.font offaux
entrenx. :
' FORCADEL
Car en prenantle centre du cercle Yar la premiere pro~
pofitionde celiure, & menantd'iceluy aux Zc:gtrcmitcz
: ij
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delabafedelafection , deux h{gncs droiétes; vn chacun
angle qui fera enicelle {ectio, {erala moitié de celuy qui
cftau centre parla precedente propofition , & par ainfi
par la 7 commune fentence, vn chacun feraefgalavn
chacun, & parla premicre commune fentence ils feront
efgaux entr'eux. Et de 1 fenfuiura la conuerfe, c}uc i

plufieurs angles efgauxfont eflargis d'vne mefme ligne
.droi&e ¢én vne mefme part, la circonferéce du cercle qui
paflerapar lesdeuxangles delabafe, & parl'vn des an-
gles cfgaux,Pal_Irera aufs1 parles autresangles, finon par

cefte propofition & par la premiere commune fentence °

le plus petitangle feroit efgal A celuy qui luy feroit plus
rant par la 21 Yropoﬁtion &aufsi par . A g
Fa 16 du premier liure, ce qui feroit con-

tre la 9 commune fentence. Dauantage
Euclide en la 45 propofition de laper-
fpectiue,prent de cefte propofition qu'v-
ne mefme chofe demeurat ferme , fe peut
voir de mefmes,en plufieurs endroiéts.

. _ 23 . o
- Les angles oppofex des figures de quatve coflex deferites aux cer-
des:fw;‘gte/"gaxjdeuxﬁ:o?&s. L _ f B

: - ‘ "FORCADEL, ' ' )

Car en menant deux lignes droiesde I'angled 'igle
delafigure,de ciuatrc coftez,certainemeont parla 8 com-

mune {entence'vn des quatre angles fera efgal aux deux
angles efquels it eft diuifé,lefquels parla precedente pro

polition,& 2 commune fentence, font efgaux aux deux

angles contenuz delaligne droite quifouftient ledi&
angle, & des deux lignes droites qui contiennét 'angle
de la figure quiluy eft oppofé,& parla feconde commu-
ne fentence, ledict angle & fon oppofé ferdt efgaux aux
trois angles dedans du triangle qui eft contenu des deux
lignes droictes quicontennentfangle oppofé , & dels
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ligne droi&te qui fouttiétles deux angles oppofez , mais
les trois angles d'vn triangle font efgaux i deux droiéts

- par la 32 propofition du premier liure, doncques parla
premiere commune fentéce les deux angles oppofez fe-
ront efgauxd deux droicts, Mais prenonsicy en paflant
que fil'vndesanglesd'vne figure de quatre coftez def-
criteen-vn cercle, eft efgal dl'vn desangles d’vn autre fi-

‘gure de quatre coftez defcrite en vn cercle , certaineméc

Fanglc oppofé eftanten'vne figure, fera efgal dI'angle

oppof¢ eftant enl'autre par cefte propofition,par la pre-
micre & troifiefme comunes fentences : Aufsinous pré-
dros en cefte propofitio, que £l y a deux cercles defgrits

dl’entour d’vn mefme poin& ou centre, -
les circonferences de leurs feGeursayans-

~ vnangle commun f{eront femblables:car v
- lesangles des circonferéces ferdt efgaux
parla‘zo propofition de ce liure,& parla A\ _°©
7 commune {entence: & par cefte propo- | .
fition & la derniere deffinition de ce liure , lefdi&es cir-
conferences feront femblables, & par celalon a peu fca-
: uoi‘x:'1 combien de chemin refpontd vn degred’vn grant
CCICiC, ' '

A—D

23
. Deffus ynemefme ligne droicte,denx feftions de cercles fembla
"bles ¢ incfgalles ne f¢ mettyont pas & yne mefme pare.
- FORCADEL, .

. Carfiellesfontinefgalles,la circonference del'vne fe-
&ion nefaccommodera pas aucc la circonferéce de I'an-
tre,& {i clles eftoient femblables ayant pris va poinct en
Pvne {e&i6 & vn poin& en l'antre , & mené deux lignes
droiétes d'vn chacun poin& aux extremitez delaligne
droice qui eft la bafe des feGtions,par la premiere dema-
de, on fclerafaict deuxangles efgaux aufdids poincls
parlaconucrf{edela derniere definition de celiure,, ce
quieft impofsible:car il'van’ylautre d; coftésqui co-

uj -
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tiennentl’'vndes an%lcs , N'ariende commun,n'y n'eft
coupé del'vn ou delautre cofté,qui contiennentl'autre

anglc,I'vn d'iceux angles fera plus grant que l'autre par-
lazx prqpoﬁtion du premier Liure, & fil'vn des coftez,

qui contiennent'vn des angles,pafle par Pvn des coftez
qui contiennentl'autre angle,certainement parla 16,0u
32. propofitids du premier liure,I'vn des angles fera plus

grant que l'autre:& fil'vn des coftez qui conticnné’tY’vn :

desangles coupel’vn des coftez qui contiennent l'autre,
ayant mené vneligne droite du poin& ou I'vae des cir-
conferences eft coupée d lextremité delaligne droi&e,
qui eft la bafe des feGtions, certainement
parles mefmes 16 ou 3 2 propofitions,la
a1 propofition de ce liure, & conuerfe de
la premicre commune fentéce, toufiours
I'vn defdiéts angles feroit plus grant que
Yautre,ce quieft contrela 9 comune fen-
tence. o
P ' B . z 4 - . '
Les [e€tions des cercles femblables, deffus les ligncs"aroifks ¢/
galles fone efpallesentrelles. ' :
FORCADEL, .
Carlabafe del'vne fe&ion faccommodera bien auec
labafedel'autre par laconuerfe de la 8 commune fen-
tence,& cela eftant fai& femblablement,ceft i dire,d’v-
ne mefme part, certainemét la circonference de I'vne fe-
¢tion faccommodera auecla circonference de'autre, 8¢
parainfi parla 8 commune fentence les circonferences
des fections,& aufsiles fe@ions feront égalles entr’elles:
car fila circonference.del’vne ne faccémodoit pas auec
la circonference de I'autre, I'vne circonference paflant
deflus ou defloubs I'autre,les fe&i6s femblables ffroicnt

en vne mefme ligne & en vine mefme part,voire & inef-

galles parla 9 communcfeatence,ce qui eft cotre la pre-

e Y e
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cedente propofition , & fi
I'vne circonference cou- ® L ‘
poitlautre, certainement .w& %.«.
deux cercles fentrecoupe- O\ \
royent en plus de deux g 35 r

foin&s,cc ui eft contre -
a 10 propofition de ce liure,

25 ,

Ayant donne'la fetion du cercle , defevire le cercle duguel elle
et la feCtion.

FORCADEL,

I1faut defcrire vn cercle i 'entour d’vne chacune ex-
tremité de la ligne droiéte qui eft la bafe dela fection,de
la gradeur plus grande quela moiué d'icelle ligne droi-.
¢ée parla 3 demande, & laligne droitte menée des deux
Foin&s oules deux cercles fentrecoupent,couperala ba

¢ delafection parlemilieu parla 10 propofiti6 du pre-
mier liure,& luy fera enfemblément perpédiculaire par.
1a 10 deffinition du premier liure, ou parla 11 propofi-
tion du me{me liure, & paffcra parlecétredu ccrcﬁ par
le correlaire de la premiere propofitionde celiure: deld .
il faut mener vnae ligne droiéte del'vne des extremitez
delabafede la fection au poinétoula Rcrpcndiculaire
cou{:c la circonference de la fe@ion, il eft certain queles
angles re&ilignes qui fe fertau cofté delaligne menée
dc%'cxtrcmité delabafe audiét poinét dela circonferen-
ce, feront efgaux entr’eux ou inefgaux, f'ils font efgaux
entr'eux , par la 6 propofition du premier liure,la partie
dela {p crpcndicuraire eftant entrelacirconference & la
bafe,fera ei;gallc dlamoitié delabafe, & parla premiere
commune fentence d autre moitié, & parlag propofi-
tion de ce liure le fin milieu dela bafe fera le centre du
cercle,al'entour duquel defcrivant vn cercle de la quan-
utédel'vnedes trois lignes efgalles,la circonference d'i-
ccluy paffera par les extremités des autres, & par toutela
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feGion, oubienlefdi@sangles eftans efgaux I'vn dI'au-
tre, la fe&tion propoféeferala moitié du cercle parlaé
fropoﬁtion du premier liure,& parlay propofitié de ce
iure &c. mais les angles qui font au cofté deladicte li-
Pnc menée font inefgaux, & le plus Fctit eft contenude
a liFnc menée & delabafe, alerslafetion propofée fe-
ra plus petite que la moitié du cercle parla g propofitio
du premier liure , & parla 7 propofition de ce liure:: foit
doncfaic il'extremité de laligne menée, ou feralé plus
petitangle dela part dedans vn angle efgal au plus ‘fr.i't,
parlaz; ppofitid du premier liure, & 1d oulaligne droi-
e quile couédra auecla ligne menée,coupera la perpé-
diculaire,ld ferale cétre du cercle,car parlamefme 6 pro
pofition la ligne droi&e qui fera entre la circonference
& le poinét du conpement, fera efgalle i laligne conte-
nant'angle nouucau auec la menée, depuis lextremicé
de la menée audiét poin&,laquelle eft efgalle parla 4
propofition du premier liure, a celle qui eft menée du
poinct du coupemét i I'autre ¢xtremité delabafe, donc-
ques parla g propofitié de ce liure,lediét poinét du cou-
. pementfera le centre du cercle, &c. Mais fi le plus petit
angle eft contenudelaligne menée & dela perpendicu-
laire, il eft certain par les mefmes propofitions quelafe-
étion propofée, fera la plus grande eGiondu cercle,&
alorsil faudraleuer du plus gratangle au cofté delame-
née, & delapartdedans vnangle c%gal au plus petit par
lamefme 23 propofitié , & 14 ou laligne quile fouftrait
en couperala perpédiculaire, 13 fera aufsile cétre du cer-
cle par vne mefme fagon de faire. Nous voyons aufsi
qu'en la premiere forte la fe@ion {era la moitié du cercle
parla 17 & 18 deffinitions du premier Liure,en la fecon-
de lafeGtion feraplus petite que la moitié , & en la troif=
1efme forte,la fetion {era plus dela moitié, car le centre,
fa bafede la fetion qui eftla
moitié ducercle,il eft dedisla fection quieft plus gridlq
- quela
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quelamoitié, & eft dehorsou n'elt iamaisenla feGion
du cercle quieft plus petite que lamoitié, S1onnous diét
doncques que la fection du cercle eft lamoitié du cercle,
en prenantla moitié delaligne droite quieftlabafe de
la [{:&ion parlaro propofition du premierliure,on aura
le cétre du cercle, (font lerayon feral'vne des mojties de
labafeparla 15 deffinition du premier liure, & fila fe-
¢tion propofée eft plus petite que la moitié en diuifant
la bafe dcﬁa fe&ion parfc milieu,& y mendtenfemblela
perpendiculaire , puis menant vne ligne droicte de'ex-
tremité de la bafeau poin& oula circonference eft cou-
péedela perpendiculaire,certainement par le correlaire
“delapremiere propofition de ce liure, parla 7 prolpoﬁ-
tion gc celiure, & parla 18 propofiti6 du premier lure,
Tangle contenu de lamenée & de la bafe , fera plus petit

guc "autre,8cc. Mais fi la feGtion propofée eft plus ‘gran-

¢ quelamoitié, certainement ayant diuifé la bafe par
lemilieu, &c. I'angle contenu de la menée & dela bafe,
fera par vne mefme raifon plus grant que l'autre,&c.

Aufsi filon prenten la circonference de la fection trois

poiné&s,& on meine vaeligne droiéte du premier au fe-
cond,& vnautre du fecond au troifiefme par la premie-
redemadde, puis on diuife 'vie & 'autre igne par le mi-
lieu , & meinelon par les milieux les perpédiculaires fur
icelles enfemblément, parla 1o propofition du premier
liure,& parla 11 propofition dume{me, certainement
parlecorrelaire de la premiere propofition de ce liure,
vnechacune perpendiculaire paffera parle cétre du cer-
cle,& par a.inIEx le poinétou iccflcs perpendiculaires {en-
trecouperont,ferale centre du cercle : e mefme aduien-
draen faifant ccla mefmesde deux lignes droictes me-
nées de deux poinéts diuers pris deux fois en la circon-
ference delafe@ion,mais files perpendiculaires {e trou-
uéten vne mefmeligne, icelle Fera le diametre du cercle
cftantmenéed’'vae part & d'autred la circoxj{j{cncc,Paf
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la 17 deffinition du premier liure:& par ainfi fon milieu
ferale centre du cercle,& fil n’y a poinét affez de circo-
ference delafe&ion pourl’accommoder dedanslecer-
cle,lon pourra trouuer fon milieu par vne troifiefme L
gnemenée & diuifée femblablement, dontla perpendi-
culaire paflant par le milieu, ne paflera pas par les mi-

lieux desautres: fidoncqueson defcrit vn petit cerclea.

I'entour d'vn poin& qui eft,ou qui foit en la circonferé-
cedelafe&ion , & deux cercles delamefme grandeura.
I'entour des deux poinés ou le premier cercle coupe la-
di&e circonference , les deux hignes droictes mences.
des poin&s ou les derniers cercles coupentle premier fe;
yront trouuer au cétre du cercle demandé, car elles cou-

peront parle milicules deux rayonsdu premier cercle, .

& vne chacune fera perpédiculaire au fien. Et'inuentié
de ce centreicy eft nommée des Architectes,'inuétiodu
poinct perdu: d’auantage par cefte propofitié on pourra
fcauoirla grideur de quelque partie de bafton cachée &
mife en lieu oulebafton puiﬂ’f eftreappuyé ,comme en
I'eauc ou autre lieu, enayantla partic schors, carparle
moyédelacyme ou extremité dehors, on fe peut defcri~

re vne partie de circonference du cercle, ouvne fection.

dont toutle bafton feraleray6 , & paricelle ayant trou-
ué lerayon par cefte propofition , la difference d'iceluy
alaparticdehors fera efgalle ila partie dedans, parla3:
commune fentence, .

% L T
' /f‘\. { ; ’

Par cefte propofition aufsi font defcritsen I'Aftrolas
belesarcs des heures inefgalles &c. donteft venuc vae
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ueftion quevulgairement lon faiclaoulon demande,
gc faire paller vne circoferéce de cercle par trois poinéts
- femez n’eftans pas en vne mefme ligne froi&c. En cefte
propofition aufsi eft enclofe larefolutié delacinquief-
-.me propofition du 4 liure.
; ... 26 A :
Aux.cerclese[ganx , les angles e[ganx [appwyét deffiss des cir
conferences efgalles foit qu’sls [‘appuyent eftans conftiruex aux cé-
tres ,ou anx circonferences. T :
o FORCADEL
- Car files angles eftans aux cétres font efgaux entr’eux,
far la conuerfe de la premiere deffinition de ce liure,par
- la1 5 deffinition & parla 4 propofitié du premier liure,
'~ leslignes droictes menées des extremitez des rayons, fe-
rot efgalles entr’elles, & d’auantafe en prenat vn poin&
-envne chacune circonference de Ia plus grande feion,
& menant deux lignes droi&tes aux extremités des rayés.
- pacla premiere demande , les angles qui feront auxfe-
-.¢tions feront efgaux entr'eux, parla zo propofition de
. eelure & parla 7 commune fentence , & par ainfi parla
- derniere deffinition de ce liure , les fections ou portions
des cercles feront femblables, & parla 24 propofition de-
.celiureles fe@ions feront efgalles entr’elles , & parla 3
commune {entence la refte fera efgalle-dlarefte,& parla
8 commune fentence, la circonference i la circonferen~
ce : mais files angles enla circonference font efgaux en-
treux, certainemét par la derniere deffinitié de celiure,
les fetions des cercles feront femblables , &.en prenant
les centres des cercles parla premicre propofition de.ce
Liure, & menant d’iceux cétres aux extremitez deslignes:
droictes qui contiennétles angles efgaux les rayos, puis
apres leslignes droictes des extremitez des rayons, cer-
tainement parla 30 propofiti5 de ce liure, & par la 6 c6~
mune fentence, les angﬁ:s ducentre feront efgaux entre
eux , & aufsileslignes droites qui fondi Rafcs des fe-
1j
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&i6s ferdt efgalles entr'elles parla mefme 14 deffiniaé
& 4 propofition & par la24 propofitié,la fection dla fe-
&ion , & parla 3 comune fentéce larefte d larefte. Nous
pouuons dire aufsi que iamais les grandes fe&ions,ne f¢-
ront femblables queles petites nele foient aufsi, parla
mefme derniere deffinition ( car en menantd’'vnpoin&

prisenla circonference ' D :

cheuauchée , deux li-

gnes droiétes aux extre-

mitez des lignes droi-

tes qui contiénent’an P a
v

le en la circonference,
5 on aura defcritdedans vn chacun cercle vne figure de
uatre coftés)& parainfi par vac mefme raifon la circo-
;lcrcncc chcuaucKc’c del'vn desangles efgaux,fera efgal-
le d1a circonference cheuauchée de 'autre desangles ef«
gaux : & delafenfui& quelesangles inefgaux aux cere

cles efgaux cheuauchét, ou fe foultiennét ou fappuyent

en des circonferences inefgalles. En cefte propofitionil
nous faut prcndﬁc en premier licu, que d’autant quel'vn
des poles dumo
tant l'autre eft abbaifle foubz le mefme orizo,foit le cere
clede midy dudi& oriz6 4 bcd, le pole ar&ique 4, & I'd=
tar&iqueb, I'axe dumonde foitle diametre du cercle de
midy «¢ b,& le diametre dudiét orizd obliqueced,iceux
deux diametres fe coupentau centre dumondee, C'eftd
dire au centre du cercle de midy, &gar lax g propofitid
du premier liurel'dgleaed, eft efgal i 'anglec e b,.& par
ainfi par cefte propofition larc ou cicconference 4 d, &rz
efgalle dlacirconference ¢ b.mais vayons que celaqui fe
dicten cefte propofition des cercles efgaux, fentent de
ccla mefmes en vn mefme cercle,car au cercle 46 cd, no*
Z pouuons confiderer deux cercles efgaux dbc4, & cad
, parla 8 commune f{entence, &c. En prenantcd, pour

tediametre dumonde, &b «, pourle diametre du cercle .

‘

¢ eft efleué fur vn orizon oblique, d’au’

R e N
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dés fignes,Centrecoupds au centre du monde ¢,16 prou-
uera par mefme moyen,que la diftance du pole dumon- -
dearcique i1’ pole du zodiac,eft efgalle A celle delau- -
tre pole d lautre pole ; Cleft cefte propofition aufsi qui -
“nous enfeigne auecla 20 propofition deceliure que'd-
le de la circonference eftant mis au centre, cheuauché
ﬁ.’moitié dela circonference qu'il cheuauchoit, & I'igle
du cétre eftant mis en la circonference cheuauchele dou
ble dela circonference qu'il cheuauchoit en cefte forte:
foitenla circonfcrcncc%u cercle abc, 'angle rectiligne
«bc,& le centre du cercle foitd,par la premicre propofi-
tion de cc liure , duquel foiét menés les rayons ty a,&dc,
par la premiere demade, & 'angle du centre4 d ¢, foit di-
uifé en deux efgallemét parla g propofition du premier
liureenlangleade, & enl'dgleede. Il eft certain par ce-
fte propofition quela circonference 4, fera efgalleila
circoferenceec, & queI'vn d’iceux angles ou vn chacun
d’iccuxade,ouedc, ferotefgaux l'angleabe, parlazo
propofition de ce liure & parla 7 commune fentence,&
.. quelacirconferenceae, ouec,qu’il porteau centreeftla
" moitiédelafienne, c'eftd {cavoir«c, qu'ill portoitenla
~ circonferenee. Delafoitle centre ducercle«ed, parla
.méfmepremiere propofitiond, duquel foient menez les.
" 1ay6sb a, & b c,& aucofté durayon b ¢, au poin&t ou ex-
tremité ou centreb, foit mis'anglecb d, clgal al'angleq
beparlazs propofition dupremier liure, il eft certain
far cefte propofition que la circoriferenceac, fera efgal-
cdlacirconference cd, & quelacirconference «d, fera
doubledlacirconferenceac,& fidu poin&e,cftantenla
circonference du cercle, fe meinétleslignes droiétesea,
& ed,parla mefme 20 propofition,& parla 7 commune
fentence'angle«ed, feraefgal al'angle « b ¢, & portera
eftanten lacirconference le double de ce quil portait e~
ftant au centre,& c'eft cecy que ceux qui eitudientles Li-
uresde 'Almagefte de Prolomée doibuét auoir en main
AA



LE Iff, SIVRE DES ELEMENTS

“en preuoyant que lapropre caufe pourquoyl'angle du
centre.cit double dl'angle de la circonferéce , eft que c6~
me il foit ainfi qu'ayanc pris trois poin&s en la circonfe-
_réced’vncercle, & mené du premicrau fecod vneligie
droite yvneligne droitte du fecod au troifiefme,& vie
ligne droi&e du troifiefme au premier, onaura defcrig
dedansle cercle vn triangle duquel lesangles dedds , va-
Ft deux angles droits parla 3 2 propofiton du premier
liure, & par ainfiil fe voitque diux angles droiéts enla

" circonference portent toute la circonference. mais nous
auons veu au premier liure, commeen la3 & 3 2 propos
fitions que quatre angles drois au centre, portent aufsi
toute la circonferéce: deld ffenfuit que les angles efgaux

_ entr'eux porteront moinsau centre qu'en la crconferé-
ce , pource qu'ils font plus au cétre, & porteront plusen
lacirconference , pource qu'ils font moins en la circofe-
- rence,& dela eft prife vn'autre reciprocatié:car fion e
- dit qu’'vn angle en la circonference cheuauche 30 de-
grez , & on me demande combien it chevauchera au cé-
© tre,auliea de dire quant 2 donnent 30 combien 40,il me
faurdire quant 4 fontl'office de 2 A combien viendrone
30,& il enviendra 15 : & fion meditqu'vn angle au eé-
tre cheuauche jo degrez, & on veut {cauoir combié che:
uaucherail enla circonference, certainement au licude
dire quant 4 donnent 30 combien 2, il me faut affeurer

" que 2 angles droids portent cela que portoient 4,& que

30 reuiendront i 6o,icy au double, maisl'autrefois la
moitié. Nous pouuons aufsi prendre en cefte propofitio
qu'vnangle droi& portera, oucheuaucheraau centrela
quatriefme partie de la circonferéce &c. Aufsi nous pou
uons prendre en cefte propofition& parlazg propofi-
tion du premier hiure,qu’entre deux lignes droictes cftas
paralleles au cercle,il y d des circoferéces efgalles. Nous
pouuons prendre aufsi en cefte propofition que aux:cer-
clesefgaux fi les angles du centre ou dela circoniference

c= e e

ce—

———
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font efgaux , les feGteurs ayants les circonferences efgal«
lesa ccﬁ'cs quifont prifes des angles ferot efgaux, le plus
petit,au plus petit, & le ‘{lus grantau plus grant, car vn
chacun des plus petits eft compofé d’vn triangle, ayitla
cyme au centre & pour bafe, labafe dela circonference
du fecteur,& dela plus petite feCtion , mais F'vn triangle
cft efgal 41 autre parla 4 propofition du premier liure,
& la plus petite fection efgalle d1a plus petite, & par ain-
fi parlafeconde commune fentence,1’vn feéteur fera ef~

al dlautre , & agar la § commune fentence le plus grane
%c&eur fera efgal au plus grant. Etdeld fenfulura ?uc i
lefdi&s angles font inefgaux, les fecteurs feront aufsi in

efgaux &c.
‘ : cgol ¢
‘\ u -

B 25eis 25§35
so 50

‘

| 27

Aux cercles efpanx, les angles qus [appwyent de[Jus les circon~
Jerences efgalles ,§'ont ¢fganx ‘e%m’equx: ﬁﬁpqu’ils fc{pgm eftans.
conflituex anx centres, ou anx circonferences. _

FORCADEL
. Cefte propofition eft Ia conuerfe de la precedente: car

files angles font aux centres,& fontincfgaux,ayant fou-
ftraitdu Plus rantvn anglc efgal au plus petitparlazs
propofition du premier lire ,ﬁ: fou&'ai cheuauchera

- -
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vne circonference efgalle d celle quieft cheuauchée de
celuy de qui il eft fouftraiét par la precedente propofi-
tion,& par la premiere comune fentence, ce qui eft con-
trela g comune fentencegles angles doncques eftans aux
centres,feront efgaux comme ayant cauigé par la prece~
dente propofition, les cir-

A D
conférences efgalles: aufsi- '
feront ceux eftans aux ciz-
conferences parla 20 pro-
foﬁtion de celiure, & par § A Eg
K

a commune featence:& i

ceux qui font aux circonferences font efgaux comeayat
caufc'(l:s circonferences efgalles parla precedente pro-

pofition,aufsi feront ceux qui font aux centres }:arla 20
propofition de celiure, & parla 6 commune fentence,
car {i lesangles eftans en la circonference font inefgaux,
ayant fouftrait du plus grantvn an%lc efgal au plus pe-
-titparlaz 3 propofition du premier liure, certainement
par la 1Erccedcntc ropofition , & par la premiere com-
mune f{étéce,le fouitrai& cheuaucheraou ffapuyeradef-
fus vne circonference efgalle d la circonference cheuau-
chéedeceluy de qui il eft fouftraid, ce qui eft contre la
9 commune f{entéce. Et deld fenfuit que aux cercles ef-
gaux:les circonferéces inefgalles font ::lbcuauchc'cs d’an-
ﬁlcs inefgaux. De cefte propofition & parla 27 propo-
tion du prémier liure nous pouuons prendre que deux
lignes droites au cercle,entre lefquelles y a des circon-
ferences efgalles,ferGt parallelesI'vie d 'autre, & le dia-
metre du cercle qui coupe'vne parle milicu,coupe auf-
fi lautre par le milieu, & fi inefgallementaufsi il coupe
L'autre inefgallement,d’ou eft prife la caufe de P'egalité
& inefgalité des iours artificiclz & des nuiéts. Aufsi il
nous faut prendre en cefte propofitié , que fi aux cercles
efgaux on prentdes circonferences efgalles, les fetions
des cercles prifes parleslignes qui fouftiennét lefdictes
/ ' circonfe-

e e e :
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circonferences feront femblables vne chacune d1a fien-
ne, par ladernicre deffinition deceliure , & filon prent
des circonferences inefgalles, la plus gride fera plus que
~ femblable. Nous y prendrons aufsi quela quarte partie

de la cicconferenced’vn cercleeft ch cuauccllléc d’vn an-
gledroi&t. Dauantage que fi 'angle du centre chevau-
che furla moitié dela circonference,cheuauchée de 'an- -
glc delacirconferéce, il feraefgal dl'anglede la circon-
tegence,par la 20 propofition de ce liure,& la 6 commu-
nedeatence.

28
Aux cercles efFaux,les lignes droiétes efgalles,prennent les cir-
«conferences ¢[alles,la plus grande certes a laplus grande , ¢ la
plss petite d 5 plus petste. :
FORCADEL. :

Car cn prenantles centres des cercles par la premiere
propofition deceliure, & menantles rayons des centres
aux extremitez des lignes droiétes efgalles par la pre-
miere demande, certainement parla conucrfi delapre-
micredeffinitio de celiure, parla 15 deffiniti & 8 pro-
pofition du premier liure,les anglesau centre ferontefo
gaux entr'eux,& par ainfi parla 26 Propoﬁtion deceli-
ure, la plus petite circonference del'vn cercle,fera efgal-
le ila plus petite de I'autre, & parla 3 commune fenten-
cela pYus grande ila plus grande:ou bien parle difcours
dela26 propofition, les angles au centre eftans efgaux,
les circonferences feronc efgalles,la plus grande dla plus
grande, & la plus petite 4 1a plus petite. Etdela fenfuit,
que aux cercles efgaux,les lignes droictes inefgalles fré—
nent les circonferences incléallcs alternement. Euclide
mefmes en la 44 propofition dela perfpetiue, prentde
cefte propofition & de la precedéte , que I'eeil eftant fer-
me ou demeurant ferme en quelque endroit, peut vour
vne mef{me chole de mefme en pluficurs endroits. Nous
¥y pouuons prendre aufsi par la precedente 8}(3 Ear la 24
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propofitid,quelefdictes liFncs droiétes efgalles aux cer~
clesefgaux,prendrontles fe&ions des cercles efgalles,la
plus grande dla plusgrande,& la plus petite 4 1a plus pe-
tite, & {i elles fontinefgalles, les feGions feront incf§al-
les;&c.& parla 4 propofition & feconde commune fen-
tence, le petit fe&eur fera efgal au petit feteur , & parla
3 commune fentencele plus grant au plus grantfilefdi-
¢tes lignes droictes font cfga].ch aux cercles efgaux,&c.
Il nous faut prendre aufsi en cefte propofition, quefidu
centred’vn cercle on meine deux rayons d'vne ek
partdudiametre , & des extremitez d’iceux deuxlignes
droi&tes i vn poinét, quieftaumefme diametre quine
foitpasle centre.du cercle,l'angle contenu du rayon, &
dela plus grandeligne menée,fera pluspetit que I'angle.
contenu durayon & dela plus petite, car en menant lef-
di¢tes deux lignesinefgalles del'autre part,ufquesdla
circonference, laplus grande demeurant toufiours plus
grande,parla1s propofition de ce liure,elle fouftiendra
vne plus grande circonference dela part dudi& poiné&,
Ruc celle qui eft fouftenue delapluspetite, & en fou~

rayantlacirconference quileur eft commune, parla g
commune fentence, la circonferéce qui refteradela part
desangles, fera plus grande quelacirconference quire-
fteradelaparto poéc,& pource qu’en mendt les rayGs
de l'autre part, ils prendront vne circonference efgalle &
celle qui eftentrelesdeux angles par la 15 propofition
du premier Liure,& parla26 propofitié de ce liure,icelle
feraplus grande quela plus petite,, & en leur adiouftant

lacirconteréce qui eft en-

tre I'vn des diametres & Jcs;».% ’ é
lapetiteligne, auec lequel - ; AR
ellene c6uent pasl’vn des \ _
angles , la circonference o Ko

chetiauchée del’angle co- ¥ 3 :
tenu durayon, & de la pluspetite ligne,{era plus grade, -
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quelacirconference qui eft-cheuauchée de I'angle con-
tenudelautre rayon & delaplus grandeligne, parla 4
comune fentence , & parainfil'angle contenu du rayon
& delaplus gride li§nc , fera plus petit quelangle con-
tenu du rayon & de la plus petiteigne,par la preceden-
te propofition.

29 .

Aux cercles efgaux Jes circonfevences cfgalles font prifes de li-

gnes droiCles efgalles. ’
FORCADEL.

Car en prenantles centres des cercles, parla premiere
. propofition de ce liure,& menantles rayons des centres
aux extremitez des circonferéces efgalles, certainement
parlaz7 propofité de ce liure,les angles eftans aux cen-
tres ferot efgaux entr’eux, & par la premiere deffinition
de celiure,parla 15 deffinition & 4 propofition du pre-
‘mier liurc.ﬁ:s lignes droictes menées des extremitez des
rayonsou des extremitez

des circonferences efgal- o T»g&\
les, par la premiere de- [ "L - ( " )
‘mande,feront efgalles en- N
tr'elles . De la F / A BGC
- _

enfuiura L——

quaux cercles efgaux, les o
circonferences inefgalles feront prifes ou fouftenues,ou
fouftiédront deslignes droictesinefgalles. Nous y pou-
uons aufsi prendre que les circonferences efgalles aux
cercles efgaux , prendront par leslignes droigcs quiles
fouftiennent,les fe&tios des cercles efgalles,la plus gran-
deadlaplus grande,& la plus petite i la plus petite, parla
27 & 24 propofitions, ou par cela que nous auons pris
enlaprecedente gropoﬁtion : & files circonferéces }c)mc
incf[iallc's »les fections ferontinefgalles, &c. & par vne
mefme maniere de faire comme en la precedente propo-
fition, files circonferences font cfgaﬁcs slesfedteurs fe-
ront cfgauxl'vn dlautre,&c. ‘ o

BB ij
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’/ 3o ) o
Conper Yne circonference donnce en dews efFallement.
FORCADEL. ,
- Il fautdefcrire deux cercles i 'entour des deux extre-
mitez dela circonference donnée, dela grandeur plus
ride que lamoitié de laligne droiéte, qui eftlabafe de
ﬁfc&ion oulachorde ou %afc delacirconference don-
née, & laligne droifte menée des deux poinéts oules
deux cercles fe cou f ent, couperalacirconference don~
néc en deux circonferences efgalles.

DEMONSTRATION.

Carparla 10 & 11 profpoﬁtions du premier liure,ou
parla 1o feule &la 50 deffinition du mefmeliure, la li=
gnedroicte menée des deux poindts ou les deux cercles
Pentrecoupét, couperalaligne droite qui eftlabafe de
lafe&tion en deux efgallement & & droig
menit deux lignes droites du poinét, eu icelle perpen~
diculaire coupe la circonference donnée aux deux ex-
tremitez de la circonference ou de fa bafe ,icelles feront
efgalles parla 4 propofitié du premier liure, & parla 28
¥ropoﬁtion de celiure,les circonferences prifes d'icelles

cront efgalles entr'elles. Et pource que ladiéte perpen-
diculaire parle correlaire dela premicre propofition de
celiure pafle parle cétre du cercle, il eft mamfefte qu'el-
le ferale diametre du cercle, & qu'elle coupera par vne
-mefme raifon I'autre circonferéce en deux efgallement,
& parainfile diametre du cercle coupera la circonferen~
cedu cercle parle milieu par la feconde commune fen-
tence. Il couperaaufsile cercle parle milieu, c6menous
verrons incontinent. Lacirconference 4 cb, eftant diui-
{ée en deux efgallement au poin&c, par la perpendicu~
laireed, il eft certain parla 4 propofition du premierli-
ure,que le triangleadc,cftefgal autriangle ¢ d b - & par
Ya 27 propofition de celiure,'anglec « b, eft efgal dl'an-
glecba,& enmenitaupoin& e, priscnla circonference

s anl%lcs ,&en
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«c,les deux lignes droi&tes 4 ¢, & ¢ ¢ pareillement au
poinét £, prisenl'autre circonference,les lignes droi&tes
¢ f, & fb, certainement 'angle aec, eftant efgal 3 I'an-
lecfb,les portions ou fe&ions ¢ec, & c fb feront fem-
lables parfa derniere deffinition dece liure,, & feront
efgalles parla 2 4 propofition de ce liure, & par ainfi par
lafeconde commune fentence, le {feGteur cd«, feraeigal
aufe&eur cdb, & la perpendiculaire cd, %g_‘ o

eftant menée 1ufques d la circonference
du cercle del'autre part, en fera autant de / :
Yautreporti6 ou {ection , dontlabafecft

« b, & parlafeconde commune fentence,* 3 3
le diametre coupera le cercle parle mi-
licu : mais en menant au poinétc, ou pariceluy , la tou-
chante g ch, par la 1 1 propofitié du premier liure,& par
le correlaire dela 36 propofition de celiure, icelle fera
parallele a la ligne « b, parla 27 ou 28 propofition du
remier liure,& en menant les perpendiculaires « ¢, &
fb, parladiéte 11 propofition fur les poin&s « & Eg, on
aura faict le parallelogramme re&angle 4 b, quieft plus
grant que la feGionach,parla 9 commune fentence,
maisle triangle« ¢ b, eft la moitié du parallelogramme
b, parla 4x propofition du premier Lure, il fera donc-
ques plus grit quela moitié dela fection « ¢ b, car il eft
lamoitié du tout, & parainfiil fera plus delamoiuéde
la partie,de i il nous faut prendre que tout triangle Ifo-
fcele quia pour bafe laligne droiéte quicftlabafe d'vne
fection de cercle, & alacymeen lacirconference dela
fe&ion,eft plus grant quela moitié dela fection, & deld
fenfuiura qu'vn quarré eftant deferit en vn cercle , fera
plus dela moitié du cercle,c’eft & dire qu'il fera plus grat
ue la moitié du cerele,car en mendtle diametre duquar
rédel'angleal’igle,le cercle fera diuifé en deux fecuds,
& e quarré en deux tridgles Ifofcelles, defquels vn cha-
cun fera plus grant quelamoitiéde fa fc&'ﬁ;x,'& parain-
1ij
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filés deux triangles,c’eft d direle quarré, fera plus grant
_ que lamoitié des deux fections,c’eft d dire que la moitié
du cercle,Mais voyés vn peu d’ou Albert Dureraprisfa

*fagondefaire,pourtrou-

uer le poinét del'attou- 7 c h
chcmé? d'vneligne droi- o
Ge&d'vn ccrcﬁ ,carila
prisla circonferéce 4 cb,
&latouchante gch,&a |
mené la perpendiculaire é :
g a,&laparallele 4b, guis afait cfgallcc'lg hyiab,&lefin
milicu qui eftle poinéte, eftle poiné& de I'attouchemét.
Il nous faut prendre aufsi en cefte propofition , que fi
.on nous propofe vneligne droi&te come « b, pour met-
-tre furicelle vne circonference ou fe&ion efgallement
haute dlafection acb,alors'ayant diuifée en deux pic-
.cesefgalesau poin& ¢,& mené furicelle au mefme poi&
¢, la perpendiculaire ¢d, parla 11 propofition du pre-
-mier liure,& faict efgallecd, adc, parla 3 propofitio du
mefme premier liure , certainementen trouuantle cétre
du qercﬂ , ou en paracheuantla circonference ducercle
gui; paflepar les trois poin&sad b, parlaz 5 propofition
e celiure ,onauraoufeferal’on lacirconterence 4d b,
" demandée, oulafeCtionadb, efgallement hautedla fe-
¢tion «cb :la refolution de cecy eftau { :
correlaire que nous auons pris de plus
enla 16 propofition dece iure, & aufsi | '
enla z 5 propofition de celiure. Quant {
aufsi1é aura mené vne ligne droi¢tedu # P !
fin milicu dela circonference qui fera-
entreles deux poin@s, dont nousauons parlélafinde
1a premiere propofition de celiure , au centre du cercle,
& plus oultre de lautrs part,. icelle feraaufsi lalignede
midy de celiculd, S ' '

k. o
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A cercle,langle gus eft au demy cercle,eft dvos€t: o celuy qus -
often la plus grande fection joft plws petit gw'vn droiCt: mais celuy
qui oft en Laplus petste feCtim, eft plus grant qu'n droitt.Er d a-
wantage I’dngle de laplus grande fechio, eft bsen plus grantqw’yn -
droi&g: mais Langle de laplus petite feCtion , 52 plus perit g’ vn
droiét, - : -

FORCADEL,
"RESOLVTION.
vant du fin milieud’vneligne droi@eon fait for- -
tirtant de lignes droiétes qu'on voudra,cfgalles d lamot -
té d’icelleigne, il eft certain que fides extremitez des -
menées on meine deux lignes droictes aux extremitez
d’icelle lignc » elles contiédront vn angle efgal aux deux
angles qu'elles contiennét auecladiéte ligne parla 8 co- -
mune fentence; s propofitié du premier liure, & lafeco- -
de commune fentence, & par ainfi il fera droict, comme
eftantla moitié desangles dedansd’vn triangle &c. Ot
eftil ainfi quela circonference du cercle,, defcrited 'en~
tour dudié% milieu de lagrideur delamoitié delaligne,
paflera par tous lefdiéts angles droiéts, tant par celaque
nousauons pris en la 15 detfinition du premier liure que
aufsi par ccfg que nousauons pris en la 2 1 propofitié de
ce liure,& que la figure contenue deladicte li‘gncdiuifc’c'
& de la circonference du cercle qu'elle prét, feralamoi~
tiédu cercle parlai7 &1 8‘dcf2nitions du premier Li-
ure&c. - _ -

COMPOSITION.

Car en menitle ray6-del’angle qui eftaudemy cercle,
au cétre lon fe fera deux triagles,defquels'angle dehors
faitt du rayon & dela moiti¢ du diametre d'vne part,fe-
radouble dI'angle fai&t du mefme rayon & del'vnedes
lignes qui contiennens I'angle qui eftau demy cerclede
Pautre part,par la premiere parte dela 5 propofition du
premicr liure, & parlasz propofition du mefme liure:&
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par vne mefme raifon 'angle dehors contenu durayon,
& dela moitié du diametre delautre rart , ¢ft doubled
l'autreangle, contenu durayon & de 'autre des deux li-
gnesdroictes qui contiennétl'angle ?ui eft au demy cer
cle,& parlafeconde & 8 communes {entences le double
del'angledudemy cercle, eft efgal aux deux angles qui
fontaucétre,c’eft d dire parla 13 propofition & premie-
re commune {entence d deux anchs roilts , & parainfi
parla7 communefentence,& parla céuerfe dela 10 c6-
munc fentéce 'angle qui eft au demy cercle, fera droiét.
Ou bien en menantl'vnedeslignes qui contiennentI'd-

le qui eft au demy cercle dela partdeI'angle, (l]ui eftau
§emy cercle parla 8 commune fentence,& parla deffini
tion du cercle, & parla premicre partiede la 5 propofi-
tion du premier liure & la feconde commune fentence,

I'angle quieft au demy cercle fera efgal aux deux angles-

contenus du diametre, & des deux lignes qui le conuen-
nent,c’eft ddire parlas2 propofition du premierliure, 4
I'angle dehors faiét par le menemét que nous auons di,
& parainfi ‘fa.r la 10 deffinitionlangle quieft au demy
cercle feradroi&. Or vn chacun desangles contenus du
diametre, & de 'vne des lignes qui contiennent I'angle
ql;li eftaudemy cercle, eftenla qlus gride fection, & vn
chacun d’eux eft poinctu, ceftidire plus pett qu'vn
droit, & en prenat vn poiné en la circonference oppo-
{éeal'vnd’iceux angles,& y mendt deux lignes droictes
des deux extremitez del'vne des lignes qui contiennent
P'angle qui eftaudemy cercle oppofé d 'angle poinétu,
pour mettre dedans le cercle vne igure de quatre coftés,
certainement I'angle eftantenla Fus petite fection fera
plusgrantqu'vn angle droi&,ouiicn en menant vae li-
gne droitede I'extremité de I'vne des lignes droictes
quicontiennentlangle quieft en la plus grande fection
au centre du cercle dontelle eft la feétion, lequel feraen
elle oudedans elle , & la conduifant ou menant del’au-

T ' tre part

- e .
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‘tre partiufquesdlacirconference, puisayant mené vne

ligne droiéte de 'angle 3 I'autre excremité du diametre,
certainement par la premiere partie de cefte propofition
& la g commune fentence,l'angle eftanten la plus gran--
de fection fera plus petit qu’vn angle droit:& en menit
vnehigne droictede I'extremité del'vnedes lignes qui
contiénent 'angle qui eft en la plus petite {ection au cé-
tre,quin’eft pasen la fection,& lamenant de'autre part
a la circonferéce,, puis menant vneligne droicte de F an-
gle dlautre extremité du diametre,par la mefme premie
re partic & mefme 9 commune fentence, 'angle eftiten
la plus petite fection,fera plus grant qu'vn angle droiét:
fuis en menantles deux lignes droites qui contiennent:
‘angle qui eftau demy cercle plus oultre de la part del’d
gle oudehorsle cercle, certainement par lamefme 9 c6-
mune fentéce, 'angle de la plus grande fection,fera plus
grant ?u’vn angledroi& , &l'an slc delaplus R.ctitc fe-
¢tion,fera plus petitqu'vn angle droi&, . F
& nous auonsveu enla 16 propofition ©
deceliure,quel’igle du demy cercle eft
{Jlus grant quele plus grant anFlc recti-

igne poinétu, ou que tout angle redili-
§nc poin&u. Pour lafecode partic aufsi

¢ cefte propofition, lon peut mener le diametre du cer-
cledel'vne des extremitez delaligne droiéte, quieftla
bafedelafe@ion, & del’extremité du diametre al'autre
extremité delaligne droite,quieftlabafe dela fection,
ayatmenévneligne droicte,il eft certain quel'angle qui
eftaudemy ccrch eftdroi&, & parla 3 2 propofition du
premier liure,'angle quieftenla f‘)lm grade{ection, fe-

a2 propofitionde ce

liure, & la premiere commune fentéce il en eft befoin:
& pourla troifiefme partie en prenit vn poinét enla cir-
conference de la plus petite fcgcion , & menant d'iceluy
aux extremitez de la igne droiéte qui eft lagéfc delafe-
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Gion deux lignes droiétes, il eft certain que Iangle qui-

cftenlaplus grande fection, eft plus petitqu'vn droict,
& parla 22 propafition de celiure &c.l'angle quieft en
la plus petite fection, fera plus grant qu'vndroi&t: pour
la quatriefme partie en menantle diametre, paflant par
I'vne des extremitez de la ligne droicte qui eft labafe
delafcétion, & vneligne droi&e de extremité du dia-
metre a lextremité de Fadi&c ligne droite; & menant
ladi¢teligne droi&te plus oultre d'vne part mefme, 1l eft
certain que l’angle de la plus gride fection fera plus grat
qu'vndroiét,& pourladerniere partie fi ledict diametre

cft mené, & vnelignedroiftede lfcxffcmité verslangle
& plus oultre parla premiere & feconde demandes,il eft -
certain parla 13 propofition du premier liure 3,10,& 9 .

communes {entéces, que l'angle dela plus petite fection
fera plus petitqu'vn angle droiét. - <
. _.CORRELAIRE.

Etdeld eft manifefte larefolution : que fion nous do-
nc vneligne droite pour metre {ur icelle vne fectio de
cercle prenant vn angle droié, il faudra prédrele milieu
d’icelle,& deferire d 'entourvnt demy cercle dela gran-
deurdelamoiti¢delaligne, & iccluy‘fcra lafeétion de-

~mandée. Laplus premiere chofe que nous prendrons en
celte propofition, {fera viébelle ?"a‘gbn-de menervne li~
gne droicte perpendiculaire, fur vieligne droicte don-
néc& a vn poin& donnéen icelle comme fenfuit: foit
laligne droifte donnée « b, & le pométdonné enicelle
{oita, pour y mener vne lighe droicte perpendiculaire,
il faut prendrele poinéte, n'eftant pasenlaligne donée
b, il'entour duquel il faut defcrirele cercle ead, parla

3 demande dela grandeur delaligneca, puisdu poinét

d,oula circonferéce du cercle coupelaligne donnée ail-
leurs qu'au poinét donné, il faut mener par le centrec, le

 diameueducercledce,& Jaligne droiéte menée del'au-

, ; : APl
weextremité du diametre e, ah poinét doned;ferala per-
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endiculairedemandée,carl'angle e 4 d, feradroiét par
“la premiere partie de cefte propofition. Laligne droicte
ut fouftrait del'angle droict d'va teidgle rectangle,vn
angle efgal aI'vn des autresangles d'iceluy,par la 23 pro-
politio,couperale cofté dutnigle oppofé a 'agle droi&
parle fin milieu,parla 6 propofition du premuer liure, 3 .
& premiere communes {entences : carl’angle droi¢teft
efgal aux deusautres,, & laligne menée del'anglean fin -
milicu;eft efgalle 3 la moitié delaligne qui fouftient I'a-
glc droi&,& par ainfi fi d'entour du fin milieu du cofté
'vn triangle rc&anFIc quifouftient I'angledroiét, on
defcrit va cercle de la grandeur dela moitié d’iceluy, la
circonference paflera parl'angle droi&:cela fe voitaufsi *
parla conuerfe dela premiere partie de cefte propofitia.
Aafsi fi dentour du milicu del'vn des coftez d’vn tria-
gle qui contiennent I'angle ou I'vn des angles d'iceluy,
on defcrit vn cerclede la grandeur, ou du rayon efgal a
lamoitié d'iceluy cofté, & la circonferéee du cercle cou-
pelabafe du triangle, laligne droi¢te menée duditan~
ﬁlc au poinét oulacircoference du cercle coupelabafe,
era Ierpé'diculairc furicellebafe. Dauancagefidé¢lan~
le droictd’vn triangle rectanglelon meine vie perpé-
iculairc alabafe,le quarré dicelle fera efgal au re@igle
fai& des deux pieces ae la bafe,car oula perpendiculaire
tombera au fin milieu ou non,fi elle tombe au fin Mmilieu
ellc eftant efgalle A lamoitié de labafe, certainemée fon
quarré fera efgal au quarré de la moitié dela.bafe, finon
en menant vaeligne droictede'angle droi& , au milieu
delabafeparla47 propofition dupremier liure,& 15
deffinition, ou par cela que nous venons de dire,parla
propofitié dufecond liure premiere & troificfme com-
munes fentences,ledic quarré fera efgal audiG reétagle.
Dela premiere partie de cefte (grdpo tion, les Archite-
&esontprislacopofitio.del'efquierre,parl’angledroi&
duquel 'Ss voyéttresbien fi les caneleures gté ‘colomues
. ' 1 '
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fontiuftement fai&es, qui eft quitl'angle droit del'ef
quierre touche par toute la cocauitéd’vn chacun canal:
aufsilesarchitectes artifans fe feruét du mefme efquier-
re,tant a fouftenir qu'a efquarrir leurs parallcpipcges re-
&agles:mais pour ne nous arrefter plusicy, prends pour
I'angle dudemy cercle 6 comme plus prochaind 7 que
nous prendrons pourl'angle droict, puis apres prenons
8 pourl'angle delaplus gride fetion,, & 2 pourl'angle
delaplus penite fection : car comme il foitainfi que 2 eft
plus petita 7, & 8 plus grant que 7,il ne fenfuit pas que
6 foitefgal 37.Par cefte propofition aufsile diametre du
cerclediuiferale cercle en deux efgallement,car parlaro
commune fentéce , & la dernier¢ deffinition de ce liure,
icclles deux picces du cercle feront en bafes efgalles &
femblables,& ferot efgalles I'vne & lautre,parla 2 4 pro-
pofition de ce Liure, ,

: 32
St quelque ligne droiéte touche le cercle,¢o de Latouchement on
mcine quelque ligne droi€le coupant le cercle:les angles qu'elle faie
a latouchante fc‘mwejgm & icenx; qui confiftent aux feCtions al-

tevnes ducercle,

. PORCADEL. ,
- Carlaligne partant du poin& de I'atouchemét,& cou-
pantlecercle, eft perpendiculaire fur la touchante ow
nan:fi elle eft perpédiculaire , elle eftle diametre du cer-
cle parla x9 propofition dece liure,& parainfilesan-
glesqu'elle faitaucclatouchante, feront efgaux aux an~
gles qui ferontaux feGions alternes du cercle parlapre-
cedente propofition,& parla xo comune fentence:mais
fielle n’cft pas gerpcndiculairc, {oitmenée furla tou-
chanteau poinét de’atouchement vne perpendiculaire
far la 11 propofition du premier liure : ou Eicn foitpris
ecentre du cercle parla premiere propofition de ccli
ure,& du poin& de l'atouchement au centre,ou paffant
parlecétre,foitmenée voeligne droieiu{ques alacics
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conferéce del'autre part, & ce fera toufiours le diametre
du cercle,lequel ferales angles droiés auec la touchan-
te: deld foitmenée vae ligne droicte de l'autre poinét,
ou la coupante coupe le cercle d'autre extremité du dia-
metre,il eft certain que les troisangles du A '
triangle re€tangle , defcritau cercle par
la premiere partie de la precedente pro
ﬁoﬁtion ».& 27 deffinition du premier

iure,valent deux angles droicts parla 32
proi)oﬁtion du premierliure, cCeftddire 5 2
par lax3 propofitiondu mcfmci[prcmier liure, & lapre-
micre commune fentence, qu'ils valentles deux angles
fai&s du diametre & de la touchante, ou dela touchante
& delacoupante, & parla troifiefme commune fenten-
ce Pangle du triangle fouftenu dela couﬁantc,cﬂ efgald
I'angle contenudelacoupante, & de celle quitouchele
ccréc del'autre part,& parla22 propofition de celiure,
& lagcommune fentence mefmes, I'angle fouftenu de la
coupante en la plus petite fection, fera cfgal il'autre an~

¢ contenu de la coupante & dela touchante dela pare
diametre:oubien commengant d'angle quicttenla
plus petite fe&tion, en prenant vn poinét en la circonfe-
rencede la plus petite fection , & d'iceluy menant trois
gcs 5 gcux aux deux extremitez de laligne

qui coupe lecercle, & 'autre d'autre extremité du dia~-
metre , certainement par la precedente propofition , par
1a 21 propefition de ce liure,parla 8,8 2,8 premiere ¢6-
munes fentéces,I’agle qui eft en la plus petite {e&io , fera
efgal al'angle contenu dela part alterne de latouchan-

te & de la coupante, & par gadi&c 23 propofition & 3

comune fentence,lautre angle fera cfgaf al’autre angle.
Larefte fe prent par la 2 ¥ propofition de ce liure , & paz

- lapremiere commune fentence.

: 33 :
. Deffws Voeligne droite donnéedeferive ls /Eégon dn cercle,
e eC 1
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prenant W angle efgal avn angle refb’l,"gm do”"‘:' S

- FORCADEL, / ~ :
Nous fcauons par la derniere deffinition de ce liure,
ucles fcgtions de cercles font femblables,qui prennent
3cs angles efgaux ou quifont cheuauchées d’'anglesef-
gaux , & comme paflant plus oultre foit quelesangles
cheuauchans foyentau cétre oubien d la circonference:
maintenant en cefte propofition il nousdit, qu comme
dit,donnez moy vne fcfgion'dc cercle & vneligne droi-
e, & 1e metray furlahignedroi®e donnée,, vne feéion
de cercle femblable d1a donée: car en prenant vn poinét
. en la circonference de la fe&ion donnée , & menant d'i-
celuy aux extremitez de la ligne quieft labafe delafe-
&i16 deux lignes droictes , vous me donerez vn angle re-
&iligneaueclaligne donée,pour furicel  m__—,
le metrelafetio gcmidéc comée Lenfuit, s
Il faut metre au cofté delaligne donnée,
& en 'vne des extremitez dicelle vnan-
gleefgal al'angle doné parla 23 propo-
116 du premier liure , & mener pl° outre
dePautre part delaligne donnée,laligne N,z
droite qui fait'angle efgal dI'angle cgic')- ‘ €
néauccicelle parlaz demide, fur %aqu‘cl— ./
lemenée, & au poict enicelle oueft faict \
Langle ¢fgal dl'angledonné, il fautme-
ner vneligne droite perpédiculairepar _*, "¢ L
la 11 propofition du'premier liure,& de- |5~ \ -
lifaifant paffer vne perpendiculaire par i
le fin milieudela ligne droiGe donnée {5 >
i)ar laro & 11 propofitions du premier lw ’
iure, la feGion alterne du cercle defcrit > .
dlentour du poinét oules deux perpédiculaires fentre-

coupent & de la grideur & diftace dudiétpoinétalan- -
gle quieft faict efgal  'angle donné , fera lafection de-

miandée,par la precedéie propolition, & paria premiere
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commune fentence, car en menant vaeligne droicte du
poinétoules perpendiculaires fentrecoupent 4 l'autre
extremité delaligne donnée parla premiere demande,
elle fera efgalle a la ligne droiéte qui eft entre lediét
poinét & I'extremité de%a ligne ou eftfaict I'angle efgal
alangledonné parla 4 propofition du premier liure,&
par ainfi les extremitez de lalignedonnée feronten la
circonferencedu cercle,c’eftd dire quela circonference
ducercle paflera par lefdiétes extremitez, & pource que
laligne quifaitl'angle efgal 1'angle donc aueclaligne

- -donnée,eft perpendiculaire fur la premiere perpendicu- -
laire qui eftle diametre ducerclepar la 17 deffinition -
du premier liure,elle toucherale cercle par le correlaire
dela 16 propofition de ce liure, mais fi la premiere per-
pendiculaire pafle parla ligne donnée, cela nous mon-
fire quel'angle donné eft droaét, ou bien fil'angle don-

. nécftdroi&,alorsle demy cercle du cercle deferit parla
3 demande & I'entour du fin milieudelaligne donnée
pi‘is arla 10 Propoﬁtion du grcmicr liure, & durayon
efgal 4 la mo1tié de la lignedonnée, ferala fection de-
mandée par le correlaire c?e la31 propofition de celiure.

. 3 4 . \ '
. Couper la fection du cercle domné , prenant ‘v angle efpal a Vm
angle reCtiligne donné. . ' '

. ' .FORCADEL.

. 11 faut prendre le centre:du cercle donné, parla pre-
miere propofition de ce hure ; & mener vne ligne droi-
&ed'vn poin& quiferaenla circonference d'iceluy , au
centre,& la mener del'autre part en la circonference, &
dl'vnedesextremitez d’iceluy diametre par la 17 deffi-
nition du premier liure , ayant mené vne perpédiculaire
parlars gropoﬁtion du premierliure, ou far la31 pro--
{)oﬁtion e ce liure,icelle touchera le cercle donné par

e correlairedela 16 propofition de celiure:aufsien me-
nant la mefme perpendiculaire & I'extremité du rayon,
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laquelle eft enla circoference du cercle doné, icelle tou-
cherale cercle doné par vne mefme raifon:dela au poict
de I'atouchement & au cofté delatouchante dela part
du cercle, oudel’autre part,filon veut,
ayantfailt vnangle ci}aﬁé I'angledonné
farla 23 propofition du premier liure: la &

igne droi&e quile fait ou contient auec
latouchite,cftant menéeparla 2 deman- o
de,lileneftbefoin,couperalecerclepar & 3 ¥
la 2 partiedela 16 propofition de ce lwure,& en coupera
vne feétion,prenant vn angle efgal i I'angle donné par
la 32 propofition de celiure. Et cefte propofition veut

dire qued’vn cercledonné il fautleuer ou y prédre vne
fection de cercle femblable d vne fection donnée.

35

Siancercledenx lt;llel droi€les fe conpent ["yne Lastre : le ve-

tangle contenu des deux pieces de[Vne , eft effal au reCtangle

contens des deux pieces de Lautre. .
FORCADEL,

RESOLVTION.

I eft certain }uc lere&an ﬁlc contenu dés deux rayons.

d’vn diametre d'vn cercle,eft efgal au re@angle contenu
des deux rayons d'vn autre diametre du mefme cerdle,
parla 15 deffinition du premier liure,8c.Mais quant v-
neligne droiéte eftanten vn cercle, ou coupant vn cer-
cle, non parle centre, eft diuifée en deux picces efgalles,
& en deux pieces incfgalles, & ducentre du ccrci lon
meine deux lignes droictes aux deux poinéts des diui-
fions, certainement parla 5 propofition du 2 liure,le re-
&angle contenu des deux piecesinefgalles, aueé le quar-
ré del'entremoyenne, feront efgaux au quarré de la moi
tié delaligne, mais parla 3 propofition de ce liure, la li-

gne menéedu centre au fin milieu delaligne diuifée,eft

perpendiculaire furicelle, doncques parla 2 commung

fentenceledi@ re@igle, le quarré del'entremoyennea-
uec

LAl
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uecle quarré dela perpendiculaire, c’eft d dire lediét re-,
&igleauecle quarré delaligne menée ducétre au poi&
ou id iCteligne eft diuifée inefgallement, parla 47 pro-
pofiti6o du premier liure,{ont efgaux au quarré dela mot
tié auec le quarré dela perpendiculaire,c’edt d dire parla
me{me 47 propofition & premiere commune fentence,
au quarré durayon , & parainfi de deux lignes droiétes

* {e coupans au cercle I'vne l'autre, le reangle des pie-

cesdel'vne fera efgal au retangle des: pieces de lautre,
par la premiere & 3. communes {fentences , mais fila per-
pendiculaire eft menée d'vne part & d'autre dlacircon-

ference, nous auons veu enla compofition deladernie-

re propofition du 2 liure,, que lere@angle des deux pic-
ces inefgalles d'iceluy diametre, fera égal au quarré dela
moitié §c laligne, Ccft d dire au rectangle contenu des
deux picces de laligne diuifée par luy.

. COMPOSITION.

‘Silesdeux lignes droites fontles deux diametresdu
cercle,celaqui eft propofé eft tout certain parla premie-
re partie dc(}a rcfofutié,ﬁné & I'vne coupel'autre parle
milieu & 3 droi&ts angles aufsi, le reCtigle des deux pie-

" cesdel'vne fera cfg;_al aurectigle des deux piecesdel'au-

tre par las propofition du fecond liure,parlars deffini-
tion, 47 propofition du premier liure,& parla; commu-

. nefentence; finon il faut mener vne perpendiculaire du

cétre du cercle pris parla premiere propofition de celi-
ure,fur vne chacune des deux lignes par lar2 propofitid
du premier liure,& vneli-

poiné oules lignes {étre-
coupent, & parla 3 propo
fition de ce liure, ladiéte 5
du fecond,fccéde comune
fentéce, & 47 propofition du premier liure, le rectangle
desdeux picces del'vne auecle quarré dela f)i%n'c ménée




LE II11. LIVRE DES ELEMENTS
du centre au poiné& ou les lignes fe coupent,feraefgal au
quarré durayon, ceft 4 {cauoir par la premiere commu-
nefentence, & par vine mefme raifon , aureCangle des.
deux pieces del'autre , auecle quarré dela ligne menée
du centre au poin¢t ouleslignes fentrecoupent , & par
la3 commune fentencelefdi@s re&angles{eront efgaux
entr'eux . D’icy aufsi & dela couerfe de la premiere par-
ticdela 3 1 propofition de celiure, & delas i)roroﬁt:ion
dece liure,nous pouuons prendre, que fi de ’aéig edroi&
d’vn triangle retangle, on meine vne perpendiculaire
labafe d'iceluy, le quarré d'icelle fera efgal au rectangle
cotenu des piecesdela bafe. Etles quatre pieces de deux
telles lignes feront reciproques,comme nous verrons en
la14 & 15 propofitions du 6 liure. Dauantageil nous
fautprédreicy , que fide tousles poinéts d’vneligne ca-
uc ou courbe dlaligne droiéte quieftlabafe d'icelle , e-
ftant menéesles perpédiculaires, le quarré d'vne chacu-
ne eft efgal aurectangle des pieces dgla bafe, faictes d’v-
ne chacune,ou clui fefontparelle,laligne courbe ferala
circonference d'vn cercle. -
36

- Sidehars le cercle lon prent quelque poinél, gon d'icelny an cer-
cletombér dewx lignes droi€tes ' yne defquelles coupe le cercle, g
Cautrele touche: le re€ligle contens de toute la conpante , ¢ de f2
partiedehors prife mrrei peinct , ¢ la civconference conuexe,est
efzal a iceluy guarvé qui eft deferir de la touchante.

. FORCADEL,

RESOLVTION. .
Siil'entour del'vn desangles poinétus d’vn triangle

rectangle on defcrit vn cercle dela grandeur depuisice-
luy angle , dI'angle droict, & on meinele cofté qui fou-
ftientlangle droiGtiufques i la circonference del'autre
part,certainement par le correlaire dela 16 propofition
de celiure, le cofté du triangle qui eft perpédiculaire fur
Yextremitédurayon, touchcra(}c cercle,& lerectigle de
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1a toute qui coupe le ¢ercle,& de fa didte partie dchors a-
uccle quarré durayon , eft ci}al au quarré du cofté du
triangle qui fouftient'angle droict parla 6 propofition
du 2 hure , ceftd fcauoir parla 47 propofition du pre-

mier liure,& la premiere commune fentéce,aux quarrez
desdeux coftez dutriangle rc&an{glc qui contiennernt-

Pangle droi,& parlas commune{entence ledié reéti-
‘ ﬁlc Fcra efgal au quarré dela touchante:mais fide 'angle
chorsdu triangc}c reCtangle on meine vne autre ligne
droite coupantle cercle, & du centre du cercle on mei-
- ne fur lamenée vne perpédiculaire,& vn ray6 au poin&
oulamenée coupela circonference, certainement touf-
ioursle re@angle dela coupante & de fa piece dehors, a-
ueclequarrédurayon, fera e%al au quarré delaligne
qui fouftient l’angrc droi&,c’eft 4 dirc au quarré delali-
gnc qui eft depuisle poin& pris hors le cercle,& le cétre
u cercle, parladi&e 6 propofition , feconde commune
fentéce,& 47 propafition du premier liure , & premiere
commune , & par lame{me 47 propofition,premiere &
3 communes fentéces, ledi@ rectangle fera efgal au quar-
ré de la touchante:aufsi parla premiere commune fenté-
celeretangle del'vne J::s coupantes, & de fa piecedes
hors fera efgal au rectangle de I'autre coupante & de fa
piecedehors. '
- COMPOSITION.

Carla coupante paffera par le centre du cercle,ou non,
ficlley a.ﬂ'z foitmenée vneligne droicte du centreau
poinctdel'atouchement, ce rayon ld contiendraauecla
touchante vn angle droi@ parla 18 propofition de ce li~
ure, & parla 6 propofition du fecond liure, 47 propofi-
tion du premier liure,premicre & 3 communes fentéces,
ledi&re@angle fera cfgal au qluarré delatouchante. Et
fila coupante ne pafle pas parle centre, en menat quatre
lignes droi&es du centre pris parla Yrcmierc propofitié
deceliure,la premicre au poinét de 'atolg%egncnt,la fe-

= ij
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feconde au poin& pris hors le cercle,la troifiefme perpé- .

diculaire furla couFantc » & la quatriefme au poinét ou
la coupante coupela circonference , parla premicere de-
mande,& parla 12 propofition du premier liure,certai-
nement ledi& re¢tangle auec le quarré durayon, feront
-efgaux par les mefmes raifons que nous auonsdit en la
rc%olution , auquarrédela touchanteauecle ?uarré du
rayon, & parla troifiefme commune fentence ledi&t re-
&angle fera efgal au (}}1&1’1‘5 dela touchante,& d’auanta-
- geleldi@s rc&an%lcs eront efgaux entr'eux . Encores i
d’vn poinét hors le cercle, i,, D c#k,
on meine deux lignes droi
&es touchantle cercle, el-
les feront efgalles entr’el-
les, car par cefte propofi- .
‘tion en menant dudi&
poinct vneligne coupantle cercle,& parla premiere c6+
mune fentence, le quarré de 'vne fera efgal au quarré de
Pautre &ec. :

Par cefte propofition fi onnous propofe vn triangie; '

ayant les coftez inefgaux & congneus, nous auronsles

deux pieces de la bafe diuifée par vne perpendiculaire
venantdel'vne des extremitez dela plus petite lignedu -

triangle au cofté oppofé i I'angle,en defcriuant 4 'étour

d’icclle extremité, & de la grandeur dela plus petite va*

. cercle, & menant Pautre cofté dutriangle paflant par
le centre iufques 3 la circonference , & le reétangle
contenu des %cux coftez qui contient 'angle au cens
tre, & dela piece dehors du cofté mené parti par la bafe,
ferala piece dehors de la bafe,laquelle foultrai&te d'icel
le bafe ferale double de la plus petite piece dela bafe par
la 3 propofitié de celiure, & lamoitié,, comme plus pe-
tite, fouftraicte de toute la bafe ferala plus gride, ou bié
la moitié adiouftéc auec la piece dehorsdela bafe ferala
plus grande piccedela ba.[g rcomme dutriggle ayantles
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coftezinefgaux & congneuz 13. 4. 15, prenant r4,pour
bafe,& defcriuant dI'entour de 'angle contenude 13 &
15,& dela grandeurde 13 vn cercle, il laiflera deliors 2
& 15 menédelapartdu centre iufques alacirconferen-
ce, Tadiouftera 13, & feront 28, lequel multiplié par
2, fait 56,& cendbreicy party par 14 fait 4 pour la pie-
ce dehgis du cofté qui a14,0u delabafe, lequel Fo‘u-
ftrai de'14 il refte ro,dontla moitié eft 5, pour laplus
petite Ficcc de la bafe,lequel adioufté d 4 ou fouftrai&
de 14 faitg pourla plus grande piece de la bafe. .

: . 37 . :

S5 dehors le cercle lon prent quelque poinét , ¢ diceluy poinét
tombent denx lignes draites an cercle , ¢ dscelles [yne coupe le
cercle,¢r Lastre fe vepofe: ¢or foit le reCtangle comtens de toutela
coupante, ¢o~ de la piece prife entrele ponct ¢ la circonference
consexe efgal awquarré deferit de celle qui fé repofe,celle qui fe ve -
pofé touchera le cercle. , ‘ '
L FORCADEL. :

Car en menant d’iceluy poin& au cercle vne ligne
droifte touchant le cerclede 'autre part decelle quife
repofe par la 17 propofition de ce liure , & troislignes -
droi&es du centre du cercle pris parla premiere propo-~
fitié de celiure, la premiere au poinét qui et hors le cer-
cle, la feconde au poin& oulaligne qui fe repofe trouue
la circonference,& la troifiefme au poin& de I'atouche-
ment,certainemét cefte cy , & latouchante cotiendront
vnangledroi¢t parla 18 propofitionde celiure, & par
la precedente propofition & premiere commune fen-
tence, &c. Latoichante fera efgalledlaligne quife re-
pofe,& parla 8 propofition du premier liure,, & la con-
uerfedela 10 commune fentencelaligne qui fe repofe,
& lafecodeligne menée contiendront vnangle droié:
doncques parla 17 deffinition du premier Liure & cor-
relaire dclg. 16 propofition de ce liure,icelle toucherale
cercle.Ouautrement fi clle ne touche pasle cercle , il eft

S DD 1
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pofsible de mener dudiét poinét & delamefme part,v-

nc ligne droi&te touchdtle cercle,parla 14 propofitié de

celiure,le quarré delaquelle par la precedente propofi-
tion & premiere commune fentence,fera é o :
efgalau quarré delaligne qui fe repofe, ’@
& parainfilatouchante & celle quife re- .
pofe,feront efgalles entr'elles, ce qui eft
contre la quatriefme partic de la 8 pro- 2%
ofitio de celiure. Ouencoresayantpris 4
fc cétre du cercle, & menédeux {i gnesdroites d'iceluy,
I'vne au poin& dehors le cercle,8autre au poinct ou {a
ligne qui fe repofeatainétle cercle, ou fa circonference,
certainement ledi rectangleauecle quarré du rayé par
lafeconde commune fentence, c’eft 3 dire, comme nous
auonsveu en la precedente fropoﬁtion ,lequarré dela
ligne menée,du poin& hors le cercle au centre,fera efgal
au quarré delaligne quife repofe, & au quarré durays,
& parla 48 propofition du premier liure,I’angle c6tenu
delalignequife rcgofc, & durayon menéde fomextre-
mité au cétre,fera droi&, & parledi& correlaire la ligne
qui {e repofe,toucherale cercle, : '

FIN DV TROISIESME LIVRE,
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FRANGOIS DE LA NOVE, GENTIL=
homme ordinaire de la chambre
~ du Roy.

i ONSEIGNEVR, les fciences tout
ainfi quelles font diuerfes, aufsi
ontelles diuerfes fins & diuers ef-
fe&s : car aucunes dele@ent feule-

T ment & nc profitent point,les au-
tres profitent {eulement & ne deleGent point. Et
toutesfois aucunes dele@ent & profitent efgalle~
ment,comme les Mathematicques, lefquelles ou-
tre le plaifir quelles donnent, tant par la certitude
de leurs demonftrations, que pour la {ubtilité des
inuentions qui fe trouuent en icelles,, leshommes
en peuuent recueillir vn grant profit pour la com-
moditéde cefte vie: car entre autres chofes elles
enfeignent ParchiteGure & {cience de bien baftir,
fanslaquelle nous ferions efpars par les champs,
ou comme les beftes cachez és talnieres & cauer-
nes des montaignes,n’ayans aucune retraicte pour
nous deffendre de Finiure dutemps, que celle que
la nature nous auroit appreftée atlez rudement &
incommodément. Or pour congnoiftre les pre-




- ceptes de Parchite@ture, 1aleGure deceliure d'En-
clide eft grandement neceffaire,lequel eft pleinde
~ belles defcriptions, maintenantdes cercles aux fi-
gures rectilignes ou aux entours d'icelles,& main-
tenatdes figures rectilignes au cercle oud fon en-
tour, par le%qucllcs il fera tresfacile dauoir l'intel-
ligence delacondui&e des baftiments necefaires
pour la viede ’homme, lequel ayant mis en fran-
¢ois & interpreté de commentaires pour lintelli-
gence des Problemes contenus en iceluy , ie vous
prefente, vous priant le receuoir d'vn aufsi bon &
gracieux vifage comme vous m'aucz toufiours re=
* ceuen voftre maifon,& d’aufsi bonne volonté c6~
me ie defire quil vous foitaggreable . De parisce
15d’Autilr5 6 4. g o
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FORCADEL, v : :
Ccrt.:lincincnt filon fait { .
~ pafler des lignes droiétes .
" par tous les angles d'vne N . :

LE QVATRIESME LIVRE
DES ELEMENTS >D’EVCL.IDE,

TRADVICT EN FRANGOILS PAR
Pierre Forcadel de Bezies. -

" DEFFINITIONS.

X

y des angles d'icelle figure qus eft defcrite,
ZA touchét Y chacun colte d'scelle Sigure,
en laguelle elle et defcvite.

" FORCADEL.

Certainement fi lon prent vn
) poiné& en vn chacun cofté d’vne
ke ~/ Egure rectligne, & onmeine vne
ligne droicte du premier au fecond , vne
lignedroite du lf)cc'éd au troifiefme,&c.
Ecvnelignedroiéte du dernier au pre-
mier,lon aura defcriten icelle vne figure

redtiligne,felon cefte deffinition,

Semblablement anfSi la figure [ dit eftve defcrite d Lentour de
lafigure , qudt i chacun des coftex d'scelle qus eft defcrite d len~
towr , touchent Yo chacun angle de celle,a entour de laguelle clle
est deferite. ‘

AR re&ﬂ{gne fedst eftve defevite

A\S #lafigure rectilsgne, quant Yn chacun
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figurercdtiligne ,londefcrira vne figure re@iligne 4 1'é«
tour d’icelle par cefte deffinition. |

: 3

LafigurereCliligne [ dit eftre defcrite an cercle, quant Yn chas:
own des angles dicelle figure qus st defevite, towchent la circonfe=.
renceducercle. ‘ ,

FORCADEL, ,,

Il commence en celiureicy dladefcription des figu-
res delignes droicies ourectilignesau cercle felon cefte
deffinition, :

4 .
Maislafigurerelliligne [ dit cftre defcrite a [entour du cercle,
guant ‘v chacun des coftex dicelle qui eft defevite & [ entour ton~
chent la civconference du cercle.
' FORCADEL, *
- Et pour ladefcription des figures retilignes il farre-
fte a celles qui font defcrites d I'entour du cercle felon
cefte deffinition,

Semblablement anfSi le cercle f¢ dit eftre deferit 4 la figwre re-
Hiligne,quant la civconference du cercle touche “v» chacun cofté
d ic%}igwre,m laguelle il et deferit. ‘

FORCADEL, _

Tl commence aufsi en celiure 4 la defcriptio du cercle

aux figures rectilignes felon cefte deffinition.
- 6

Et le cercle [ dit eStre defevit d Lentowr dela figure velliligne,
guant la civconference du cercle, touche Yn chacwn angle dscelle
Jigwre & Lentowr de laguelle sl ¢ft deferit. '
FORCADEL, . o

Etpourladefcription du cercle il farrefte d celuy qui
cft defcrit d 'entour des figures rectilignes felon cefte
deffinition. o o ;

T L
Ve ligne droiCle fe dit ftre accommodéc ow enferméc an cer-



P’EVCLIDE. - 110
cle,quant les exctremitex d'icelle font en la circanference du cercle.
: FORCADEL,
- Nous fgauons par la 1§ propofition
du;liure,qu'vne ﬁ ne droicte plus gra-
dequelediametre §u cercle ne ffaccom-
modera ou enfermera, ou ne {e metraia-
mais au cercle.

PROPOSITIONS.

. 1
- Au cercle donne’, accommoder Yne ligne droitte ¢fgalle & e
ligne droscle donnee,qui ne fost pas plus grande que le diametve dn
cercle. :

A FORCADEL, :

11 faut prendre le diametre du cercle par la premiere
propofitio du 3 liure iar la 1 & 2 demandes,& parla 17
defhnitio du premier liure,& il eft efgal 4 laligne don-
néc,cela qui eft propofé fera faict parla derniere deffini-
tton de celiure, fina il faut fouftraire du diametre & de-
puis 'vne des extremitez d'iceluy vne ligne droiéte ef-
fallc dlaligne donnée qarla 3 propofition du premier

wre,puis a 'entour de ladicte extremicé, & dcga ran-
deur dela partie fouftraiéte, il faut defcrire v cerch par
lazdemande,&lalignedroi®e menéede _5
Pextremité mefmes au poinétoulescer-
cles fe coupent ou entrecoupent, par la
premiere demide feralaligne demandée
par laderniere deffinitié de celiure,Jax g
deffinition du premier liure,& parla pre-
miere commune {entence, B :

Par cefte propofition icy nous pouuons trouucr vae
ligne droi&e, delaquellele quarré fera la difference des

uarrez dedeuxlignes droites & inefgalles données,en
chcriuant vn demy cercle d’vne part dl’entourdu fin
milicu dela plus grande ligne & dcYa grideurdelamoi-
tié d'icelle,puis accommodat la plus petite auEdqmy cex=

_ ij
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cledepuisl’vne des extremitez delaplus grande par ce-

fte propofitio,& la lifnc droi&te menee del'autre extre~

mité delaplus grande a I'autre extremité dela plus pe-
titeaccomodée, feralaligne dontle quarre auecfc quar-
rédela plus petite, fera efgal au quarré dela plus grande
par la premiere partie dela 3 1 propofition du 3 hure, &
parla 47 propofition du premier liure : doncques gtarla
3 commune fentéce on aura trouué vne ligne droiéte de
laquellele quarré ferala difference des quarrez de deux
lignes droictes inefgalles , & cela fe nomme au dixiefme
lwre, trouuer vne ligne droite, delaquellela puiflance
foitla differéce des puiflances de deux lignes inefgalles.
Etcomme il foitainfi que nous pourrons faire de deux
hignes droictes incfga]?cs données, lesdeux coftezd’vn
triangle re¢tangle,dontla Flus grande fouftiendra I'an+
gledroit,en defcrinant d'entour de I'vne des extremi-
tez dela plus petite, la circonferenced’va fecteur, dont
le rayon foitla plus grande , & menant vne perpendicu-
laire del'autre extremité de la plus petite iufques dladi-
e circonference,il eft certain que la perpendiculaire fe-
racclle delaquellele quarré fera efgal i 1a difference des
quarrez des deux lignes inefgalles donées par la mefme
47 propofition,&c.Par cefte propofition aufsi, & parla
28 progoﬁtion du 3 liure ,nous ofterons de la circonfe-
rence d'vn cercle,vne circonference efgalle d vne fienne
partie,Celt ddire d vne partic dela circonferéce dudi
cercle. . e o
. . 2 .
Asucercle diné,defcrire le triangle equiangle awtriangle doné.
_— FORCADEL.
. Ilfautpremicrement rouuer vneligne droi@e tou-
chantlecercle donné parla premiere propofition du 3
liure,parla 17 deffinition du premier lure,& parle cor-
relaire delar6 propofition du troifiefme ligre,& mettre
au cofté d'icelle des deux pars au poin& de l'atouchemét

\
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- versle cercle,deux angles efgaux aux deux anglesdela

bafe dutriangle donné vn chacun au fien (& pour met~
trele triangle au cercle femblablementle dextre feraef-
al au feneftre & le feneftre au dextre)parla 2 3 propofi-
16 du Frcmicr liure: car 'angle du milieu fera efgal aI'a-
gle dela cyme du triangle donné parla 13 propofition
du premier liure,& 3 commune fentéce,& la ligne droi-
¢te menée des deux extremitez des deux lignes quicon- -
tiennent les angles faicts auecla touchante, ld ouicelles
vont trouuer la circonference, fera la bafe du tridgle de-
mandé, defcritau cercle donné parla 3 deffinition dece
liure,'dontlesangles du triangl&qui fontaucofté d’elle,
font efgaux aux anglesdela bale du triangle donné va
chacunaufien parla 32 propofitiondu 3 liure,& par la
premiere commune fentece. Par cefte propofition nous
pourrons defcrire en vn cercle donné vn triangle equila
teral en Srcnant fur vne certaineligne droicte vn trian-
glecquilateral par la premiere ou 2 2 propofitié du pre-
micrclliurc, & defcrivant vn triangleau cercle ayantles
angles efgaux aux angles du tridgle equilateral, caril fe~
ra cquiangle parla s propofition du premierliure,&le
tridgle defcrit fera equilateral parla 6 propofition& 24
deffinition du mefmeliure , & en diuignt vne chacune
circonference prife d'vn chacun cofté du triangle equie
lateral,parle milicuparla 30 propofitiondu 3 liure,&
menantdeslignes droites des poinéts des diuifions aux
extremitez des coftez du tridgle , on auradefcrit vn exa-
gone, c’eft d dire vne figure cotenue de fix coftez efgaux
& equiangle parla 29 propofitiondu 3 liure , & parla 8
propofition du premier liure,puis en divifant vne chacu

- ne circonferéce parle milieu , & menant des poin s des

diuifions des lignes droictes , comme deflus on defcrira
au cercle parlag deffiniti6 de celiure,, vnefigure du dou
ble dautant de-coftez efgaux & equiangle par vnemef-

, mesaifon. Voyez vn peud'ounaiffentou peuuent nai-

""" " EE ij
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{treles nombres pairement impairs, comme 6 duquel la
mooitié eft 3:& d’ou naiflent les nombres pairement pairs
& pairement impairs,comme 12 dontla moitié eft 6: on
peutaufsi defcrire en vn cercle vn triangle Ifofcele, pre-
nant fur vne certaine ligne droi&te vn triangle Ifofcele,

par la 22 propofition du premier liure, & faifant au cer-

cleauecle tniflc Hofcele,comeonafait A w

au cercle auec le tridgle equilateral, & ce-
luy qui fera defcritau cercle,fera Ifofcele
far la6 ppofitio du premier liure & par
azg dcf%)nitié du mefme liure,& en cefte £
Eropoﬁtié cftlarefolutiondela g propo-
fition fuyuante. 3 ,

A Lentour du cercle done,defcrire le triangle equiangle awtrid-
gledonne, :
- _ FORCADEL

Il faut prendre le centre du cercle doné par la premie-
re propofitié du troifiefme liure , & d’iceluy mener!'vn
desrayonsdu cercle parla premiere demande, aux deux
coftez duquel il faut faire deux angles au centre ; efgaux

‘auxdeux angles dehorsdelabafe dutridgle donné me-
néed’vne part& d'autre, parla dcmangc & parlazs
-propofition du premier hure,& I'angle cotenu des deux
nouueaux rayons parla 3 commune fentence, fera efgal
au troifiefme angle dehors du triangle donné:puisapres
foient menées trois perpendiculaires, aux trois extremi«
_tez destroisrayons, contenants lefdicts troisangles de-
hors,Par la 11 propofition du premierliure, ou 3 1 pro-
pofition du troifiefme, lefquelles parfe- o
ront e triangle demandé parle correlai-
redela 16 propofitié du 3 liure,& 4 def-g /[ \u
finition de ce lure, car en menant voeli- * "
gne droicte de I'vne extremité i 'autre w
dedeuxrayons; certainement parlape-

aulticfme commune fentenceles. perpendiculaires pafe

N
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fans par leurs extremitez fyrot trouuer dela part oppo-
fée au centre ( & lemefme aduiendra detoutes les deux

erpédiculaires menées aux extremitez des rayonsd’vn
fecteur) & ferotauecles deux rayons vne figure de qua-
tre coftez,les quatre angles de laquelle valent quatre an-

les droiéts,par cela que nous auons pris enla 32 propo-
lsuion du premierliure,& parla 3 comune fentence l'an-
_gledu centre & fon oppolé,valétdeux angles droiéts,&
parla 13 propofition du ‘frcmicrliurc,premicrc & 3 co-
munes fentencesl'anglededans du triangle defcric al’e-
tour du cercle donné , fera efgal dl'angle dedans quiluy
eftrapportédu triangle donné &c. Eten cefte propofi-
‘tion on voitlarefolution dela fuyuante propofition en
menant des lignes droites desangles ducentre, dleurs
oppofez : aufsi par vn tridgle equilateral ou Ifofcele d6-
né on defcrirad’entourd'va cercle donné, vn triangle
cquilateral ou Ifofcele.

4
Awtriangle dommé defevive le cercle.
: FORCADEL
- 1l faur diuifer deux angles du triangle propof¢ ou don-
né parle milicu,parla 9 propofition du premier liure,&
dupoin@oulesdeuxlignes diuifans les angles fentre-.
coupent,il fautmenervne perpendiculaire  I'vn des co-
ftez du triangle parla 12 propofition du premier liure,
& le cercle deferic d entour dudi@ poinét & dela gran-.
deurdela perpendiculaire,ferale cercle qu'on demande-
parla 5 deffinitié de celiure:car en menit dudiét poin&.
deux perpendiculaires aux deux autres coftez du trian-
%le parlamefme 12 cﬁropoﬁtion »icelles & la premiere
eront efgalles entr’elles par 1a 26 propofition du pre-
mier liure prife deux fois, & parla premiere cémune fen
téce, & parainfile cercle defcritd I'étour dudiét poin&,
& dela grandeur del'vne, paflera par les extremitez d’i--
celles , & fa circonferéce touchera les coftez dutriangle
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arle corrclaire dela 16 propofitio du troifrefme liure.

Lettaflc ifeft lefdi&eslignes 4

difnif:nsclzcst:;lglic:, i?'cgl::ctﬁouluc;:ri%g:‘? A e ]
RN

AN

dansletriangle : car vne chacune menée,
couperale cofté oppofé i I'angle qu'elle
diuife, & parainfi vne chacune trouuera
pluftoft celle qui diuifel'autre angle.
s .

- oA lentour du eriangle donné defcrive le cercle.

. , FORCADEL.

- Il faut diuifer les deux coftez du triangle donné parle
milieu , & incontinent mener {ur iceux aux fins milieux
des perpédiculaires parla 1o & 11 propofitions du pre-
mier liure,& les perpendiculaires menées vers le dedans
du triangle parla 2 demande fe vont trouucr au centre
du cercle parle correlaire dela premiere propofition du
troificfme liure,lequel fera deferitd entour du triangle
par la 6 deffinition de celiure,en le defcriuantd lentour
dudi&t goin& & dela grandeur depuis iceluy a I'vndes
angles du triangle:ou Eicn ayant mené du poin& oules
perpendiculaires menées £yrdt entrecouper troislignes
droictes par la premiere demande,certainement elles fe-
ront efgalles entr’elles par la 4 propofition du premier
liure,& par la premiere commune fentence : & par ainfi
la circoteréce du cercle defcrit 3 entour dudiét poin&,
& dela grideur del'vnedeslignes efgalles, touchera les
angles ou vn chacun angle,ou paffera par vn chacundes
angles du tridgle, & par ladi&e ¢ deffinitid le cercle fera
defcritd entour dudiét triangle.Mais notons que le{di-
(es perpédiculaires fentretrouuerét ou dedans le trian-
gle,ouenl'vn descoftez d'iceluy,ou bien dehors:& que
i1 le triangle eft oxigone,c’eft & éauoir d’agles poin&us,
certainement les perpendiculaires fentretrouucront de-
dansletriangle, caren menant des lignes droites def-
di&s fins milicux, au fin milieu de la bafe du triangle,el-

: les{cront
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les feront paralleles aux coftez du triangle parla 3 pro-
roﬁtié du premier liure,ou par celaquon 4 pris en icel-
e,& parainfi parla 2 partiedela29 propofition du pre-
mier liure 'angle dehors contenu d’'vne chacune paral-
lele, & du cofté du triangle d’ou elle part,fera cfgai) ala-
gledutriangle oppofé alabafe:il feradécques Foin &u,
& celuy quiluy eft pres fera Obtus, & parainfi les perpé
. diculaires fentretrouucront dedansle triangle,par vne
raifon femblable i celle de la precedente propofition: &
filetriangle eft reGangle, en menant deux lignes droi-
&es des milieux des deux coftez qui contiennent I'angle
droi& au fin milieu de l'autre cogé, clles feront aufsi pa-
. ralleles par vne mefme raifon aux deux coftez du trian-
gle qui contiennentl'angle droi&, vne chacune au fien,
& les angles qu'elles contiédrontaucc lefdi&s coftez fe-
ront droi&s par vne mefme raifon , & par ainfi elles paf-
feront parles perpendiculaires, oules perpendiculaires
par elles, & f'entretrouucront i I'vn des coftez du trian-
gle : mais filetriangle donné eftambligone en menant
toufiours deux lignes droi@es des fins milicux des deux
coftez quicontiennentl'angle ouuertou Obtus ,au mi-
licu du troifie{me cofté oudelabafe, certainement elles
ferot toufiours paralleles: & par ainfi par les mefmes rai-
fonsI'angle dehors contenu d’vne chacune lignemence
& du cofté du triangle duquel, oudu milicu'c%uqucl_ elle
part,fera ouuert ou Obtus, d’ou viendra queles perpen-
diculaires laifferétles paralleles dela parc dedans: & par
ainfi Lyront trouuer dehorsle triangle. Etde cefte pro-

pocfixltiloécs ) A N
arcifans ou d A& BN
ceux qui ®
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"Archite- '

&ure,prénentlafagon de faire, parlaquelle 1;112 font paf-
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ferlacirconferenced'vn cercle par tous les trois poinéts
w’on voudra : mais qu'ils ne foiét pas en vne ligne droi-
3c, carils imaginent ouconfiderent deux coﬁcz d’'vn.
triangle, par deux lignes droictes ggn’ils confiderent ou
prennententre le premier poin@ &¥e fecond, & entrele
fecond & le troifiefme &c.

CORRELAIRE.

Etdeld eft manifefte que quantle centre du cercle to=
be dedansleriangle,l’angle contenu des deux coftés di~
uifez d’iceluy eftantenla plus grandefection du cercle,
eft plus petitqu’vn droi&. Exr quantil tombe enl'vn des
coftez'angle eftant au demy cercle eft droict: mais quit
le centre tobe dehors le triangle, langle eftant en la plus
petite fettié du cercleeft plus gritqu'vndroi&t. Et par
ainfi quantlesangles dutriangle donné ferot ponétus,
lcfdié%cs lignes fentretrouucront dedans iceluy triiglc’:
& quatl'angle feradroi&, elles fentretrouneroten'vn
des coftez.mais quantil fera plus grant qu'vn droiét , el-
les fentretrouucront dehors : cela veut dire encores que
- quantletriangle ferare@angle,le centredu cercle ?cra
enl'vndescoftez dutriangle,& {1l eft ambligone il fera
dehorsle triangle,mais 1l eft oxigone il fera dedds:aufsi
fi il'entour destroisangles d’vntriangle, fe defcriuent
trois cercles vn chacun d1'entour du fien,de la grandeur
plus grande quela moitié du plus grant cofté du tridgle,
ou que la montié del'vne des plus grandes lignes, ou que
- lamoiti¢ del'vnedeslignes efgalles, qui contiennentle
triangle,, en menant vneligne droite desdeux poinéts
oule premier & fecond cercles fentrecoupent, & vne li-
gnedroitedes poincts,oule fecond & troifiefme cercle
fe co;lpcnt,iccllcs fyronttrouuer au centre du cercle le-
quel ferade{critd 'entour du triangle,

6
* Aucercle donné deferive le quarré.,
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. FORCADEL. . .
11 faut mener furI'vn des diametres du cercle doné vn -
autre diametre 4 droiéts angles par la i1 ppofitié du pre-
mier liure , &leslignes droictes menées gcs extremitez
des deux diametres {e coupans d droiéts angles defcriroe
le quarré demandé parla 3 deffinition de ce liure, carles
- quatre lignes droictes menées ferontef- a
galles entr’elles par la 4 propofition du
premier liure, ou bienparla 26, & 26
propofitiés du troifiefme liure, & la figu-°
re de quatre coftez defcrite, fera d'angles
~ droits parla premiere partic delast pro-
pofitiondus Eurc,& parla 3o deffinition du srcmicr li-
ure lafigurere&iligne (parla 20 deffinition du premier
Liure, & de quatre coftés parla 22 deffinition du mefme)
defcrite, fera vn quarré: & en cefte eftlarefolution dela-
9 propofitié fuiuante.Mais prenons y encores,quen di--
uifant les circonferences parle milieu , & menant des li-
gnes droiétes des milieux , aux extremitez des coftez du
guarré, on defcrira vn oftoganededans le cercle, ceft i
ire vae figure de huict coftez efgaux parla 29 propofi-.
tion du 3 lure, & cquiangle parla 8 propofition du pre-
micrliure &c. d’ou font venuz les nombres pairement
pairs. '

7
Al entowr ducercle donné defcrivele quarré.,
FORCADEL.

Il faut prendre au cercle doné deux diametres fentre-.
coupans d droiéts angles, & les perpendiculaires menées
aux extremitez d'iceux diametres parla 11 propofition
du premier liure,ou parla 3 1 propofition du 3 liure,de-
feriront 4 'entour du cercle doné vne figure de 4 lignes
droictes parla 2 2 deffinition du premier liure, defquel-
les deux ddeux, cllesfont paralleles parlaz8 propos;.
fition du premier liured I'vn des diamcti:c;_‘ & entrel-

Y
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les,& eftant menées d’vne part & d’autre fentrerencon-
treront parla 9 & penultiefme communes fentences, ou
parla 30 propofition du premier liure,& feront efgalles.
entr’elles parla 3 4 propofition du premier liure,& pre-.
miere commune f{entence , & fera liadi&c: figure re¢tili-.
gned'anglesdroicts parla troifiefme partic fe lazg pro-.

pofition du premier liure, & la 3 commune fentence:

doncques par la 30 deffinition du pre-
mier liure, le correlaire dela 16 propofi-
tion du 3 liure,& la 4 deffinitionde ce li~ |
ure, lon aura defcritle quarré demandé. k
Eten cefteeftlarefolution de lafuiuante _
propofition. Nous laiffons les autresfa- *° ¢ *

A

D

cons de faire pour pafler outre:car lon voitaufsiquayie -

menélefdictes perpendiculaires lon fera quatre quarrez
efgaux qui font le quarré mefme defcritd 'entourdu

cercle,carles coftez d’iceluy feront efgaux entr'eux com

me doubles au rayon,&c.

Mais il nous faut prendreicy quele cofté d’vn quarré,
defcrit dentour d’vn cercle,eftant efgal au diametre du
csrcle, certainement par la penultiefme propofition du
premier liure,le quarré defcrit d1'étour d'va cercle , fera
double au quarré defcrit dedans le mefme cercle, carle
diametre dgu cercle eft aufsile diametre de l,’anFlc ilan-
gledu ?uarré defcrit eniceluy,& par ainifi par la 9 com-
mune {entence, &c. En defcriuant va quarré en vn cer-
cle lon prendra par iceluy quarré plus dela moitié du
cercle, & par ainfi par cecy & par cela que nous auons
fris aufsienla 3o propofition du 3 liure,nous pourrons

cuerd’vn cercle par autant de foisqu’il en fera befoinf,
plusdela moitié & de ce qui reftera toufiours plus dela
moitié. Archimedenousaditenla 2 propofitiondu li-
ure de la quadrature du cercle, quela raifon du cercleau
quarré de fon diametre eft comme 11 3 14 ,& nous fga-
uons comme nous l'auds prisicy; que laraifon du quar~

..
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DEVCLIDE. 11y

ré defcritd 'entour du cercle au quarré defcrit au cercle,
eft comme 14 4-7,par lacéfeption doncques , & comme
aufsi nousle verrons,parla 2 2 propofition du cinquief~
me liure, laraifon du cercle au quarré defcritau cercle,
feracomme 11 3 7:aufsi fi le quarrédefcritaucercleau -
uarrédefcritdehors, eft comme 7 4 14, & le quarré de-
?crit dehorseftau cercle, come 144 11, il eft certain que
le quarré defcritau cercle fera au cercle commeg d 11,
8
oA guarré donné defevire le cercle.
FORCADEL.

Il faut prendre les milieyx des quatre coftez du quarré
donné parla 10 propofition du premier liure , & mener
leslignes droictes des milieux des coftez oppofez d’ice-
luy parla premiere demande,& defcrire vn cercle d I'en-
tour du poin& oules deux lignes menées Centrecoupét,
& de lagrandeurdepuisledi®poin&d & g,
I'vndes milieux parla 3 dcmans

il fautmenerles deux diametres du quar o
ré donné enla fecode forte,&ec. caricel-
les dcuxngncs droi&es diuifent tout le g—3; c

uarré en quatre quarrez efgaux parla 33 & 34 propo-
2tiés du premier liure,& par ainfi en quelque forte que
ce foit,comme parla 3 4 propofition du premier liure, &
premiere ou 7 communes fentences , ou bien par la con-
ucrfedela 30 deffinition du premigr liure , les quatre li-
gnes droi&es fortans dudi& poinét, feront efgallesen-
tr'elles,la circonference du cercle décques defcritd en-
tour dudi& poin&,& dela grandeur de I'vne paflera par
les extremitez des autres, & lacirconference du cercle
touchera les. coftez du quarré parle correlaire dela 16

ropofition du troifiefme liure , & parainfi parla s def-
gnition de celiure,il fera defcrit come il eftoit demadé,
Lon peutaufsi diutferles deux coftez du,P uarré donné

u}
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parlemilicu, & enfemblément y faire pafler les perpens

— diculaires,lefquelles Pyront rencotrer au centre du cer-

cle, &ec. aufsi ayancdefcritle quarré delamoitié de 'vn

des coftez du quarre donné au cofté mefmes dedans de -

ladi€te moitié,le centre du cercle fera d'angle du quarré
defcrit oppofé dl'angle du quarré donné,&c. |

9
A lentour dy quarré donné defcrirele cercle.
‘' PORCADEL.

Il faut mener les deux diametres du quarré donnéde
I'angle dI'angle parla premiere demande, & deferire va
cercle & I'entour dupoin&@ oulesdiametres fentrecou-
pent de la grandeur depuis icclu{ i I'vndesanglesdu

uarré parla 3 demande,& ce ferale cer- D

::;lc demandé parla 6 deffinition de celi-

ure: carlesangles cotenus des coftez du

quarré & des giamctrcs ,valétchacunla

moité d'vn angle droi&, comme nous
Tauons Yris enlag & 32 propofitios du A
fr.cmicr iure,& parainfi parla 6 propofition du mefme
wre,& par la premiere commune fentence,lesguatre li-
gnes menées ,ou qui font dudiét poin& auxanglesdu
quarré donné,{erontefgalles entrelles,d’ouviendra que
Ie cercle defcrit & entour dudi& poin& & dcladxﬂ&c
grandeur,paflera par les angles du quarré donné, :
. 10 '

Faire ‘yn triangle Ifofcele: ayis yn chacun des angles qui fons
en labafe double alautre. : '

FORCADEL o

Ilfaut defcrire va cercle d'entour del'vne des extr
mitez de qluclqucli nedroicte que ce foit,& dela gran-
deurdela ligne mefme parla 3 demande, & fouftraire
d'icelle depuisle centre,I'vne des picces de laquelle le

quarré eft efgal au re@angledelatoutc & de l’autrcdpic- |
ua

cc, diuifée ou coupée, ainfi parla 11 propofition

it e w -



D'EVCLIDE, : 116
liure:puis ?rcs accommoderau cercle delautre partdu
rayon ou d’icelle ligne la mefme picce far la premiere
propofition de celiure, & le rayon men
du cétre 3 'extremité de 'accommodée, ¥
I'accommodée & la ligne prife contien-{ - ¥
dront vn triangle Ifofcele parla 15,20, M@ _
21,8 2§, deffimitions du premier liure, \_/
& tel que la propofition veut: car en me-

- nant vacligne droiGe de 'extremité de I'accommodée
au poin¢toula ligne prife eft diuifée,par la premiere de-
mande,& deferivant vn cercle il'entour du triangle,du-
quel lesangles fe font'vn au centre,lautre au poinétde
" ladiuifion,& l'autre 3 'extremité de 'accommodée, par
1a 5 propofition de ce liure,certainement par laderniere
propofition du 3 liure,I'accommodée toucherale cercle
ant parlefdi&ts trois poinéts : maisPagle qui eft fai&t
deladiuifée & de'accommodée, eft efgal 4 I'angle qui
eftfai¢tde'accommodée & de la menée au centre parla
premiere partiedela g propofition du premier liure, le-
quel par la 8 commune fentence eft efgal d I'angle con- -
tenu de 'accommodée & delamenée au poin& dela di-
uifion, auecl’angle contenu de ladi@e menée au poin&
deladiuifion & deladi&te menéeau ccntrc,lchuﬁs font
efgaux parla 32 propofition du 3 liure, & 2 commune
fentéce,d 'angle cotenu des deux menées,& d 'angle du
centre, lefquels parla 3 2 propofition du premierliure,
fontefgaux dl'angle contenudela menée au poinét de
ladiuifi6 & delautre piece delaligne diuifée:doncques
ar la premiere commune fentéce I'angle contenu gc la
diuifée & de'accommoddée, fera efgal d'angle contenu
delamenéeau poiné dela diuifis, & de 'autre piece de
laligne diuifée: & parla 6 propofition du premier liure
lamenéeau poinétdela divifion fera efgalle d'accom-
modée : C'eft d dire parla premiere commune fentence &
celle quieft entre le centre, & le poinét dela divifion, &

D
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par lapremicre partic dela ¢inquiefme propofition du
premier liure 'angle cotenu des lignes droictes menées,
feraefgal al'angle du centre,c’eft a dire parla 32 propo-
fition & premiere communc fentence,il’angle contenu
del'accommodée & dela menée au poinét deladiuifis,
& parainfil'vn desangles en labafe du eriangle Ifofcele
eftdouble dTautre parla8 & premiere communes fen-
tences,& femblablement!’autre,ou parla conuerfe dela
ﬁrcmicrc communefentence.En prendt doncques deux
ignes droictes efgalles, & diuifant'vied’icelles, telle
ment quele quarré del'vne piece, face autant quele re-
&angle delatoute & de l'autre piece , certainement en
faifant vn trian glc,du‘gucl les trois lignes droictes quile
contiennent, foient efgalles aux deux prifes, & ala plus
grande picce delaligne diuifée,vne chacune d1a fienne,
parla 22 propofition du premier liure, on aura le trian-
gle demandé. '
. 11
Awcercledonné , defcrivele Pentagone equilateral ¢ equs=
angle.
: FORCADEL
Il faut prendre vn triangle Ifofcele, ayant vn chacun
desangles delabafe double d'autre parla precedéte p-
pofition,& defcrire au cercle donné vn triangle equian-
gle diceluy Ear la premiere propofition de ce liure, puis
diuifer va chacun angle qui eft en la bafe du triangle de-
fcrit par le milieu ou en deux efgallement parla g propo
fition du premier liure , &

£ A
mener les lignes des diui- s >

fions iufques i la circonfe- v
rence ducercle donné, &

ayant mené deux lignes ¢
droi&tesdelacymedu trid A
gledefcrit aux deux poin&s oules lignes diuifans lesan-
glesattaignent la circonference par la premiere dcma&n-

. c’

-
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de,deuxlignesparlamefme demande des deux extre-
mitez de la%;afc aufdiéts deux poinéts,on aura deferit au
cercle vn pentagone parla 3 defhinituon de ce liure,il fe-
ra equilatcra.l,farh 26,& 29 propofitions du 3 liure, &
cquiangle parla 2 commune {entence, parla 2 9 propo-
fition du troifiefme liure,& par la 8 propofition du pre-
mier liure. D’ou nous pouuons prendre par vne mefme
fagon de demonftrer, que toute figure de coftez efgaux
defcriteenvn ccrclc,cl%aufsi equidgle.Etde lail eft ma-
nifefte que labafe d’vn triangle Ifofcele faict par la pre-

Koﬁtion,cﬂ le cofté du pentagone defcritau
cercle,qui eft defcrit d 'entour du triangle.Nous y pou-
uons prendreaufsi, que fidl'entour delacyme d'vntel
triangle Ifofcele , lon-defcrit va cercle de la grandeur de
labafe d'iceluy,& de la mefme gradeur,lon defcric deux
demis corclesdl’entour des extremitez delabafe,dela:
partdchorsdescoftez dutriangle, ayantmené deux li-
gnesdroictesdela cyme aux deux poinéts, li oulesde-
mis cercles & le cercle fe coupét, & deux lignes droictes -
defdiés poin&s aux extremitez des bafes g’ vne melme
part, lon auradefcrit vn pentagone equilateral & equia-
gle,au cofté dela bafe du triangle,&par cela nous pour-
rons defcrirele pentagone equilateral & equiangle du-
quell'vndes cogcz feralaligne droicte donnée,

oA Lentonr du cercle donné defcrive le pensagone equilateral oo
equiangle, ‘
FORCADEL.

Il faut defcrire au cercle donné vn pentagone equila-
teral & equiangle par la precedéte propofition & du cé-

.tredu cercle donné il faut mener les rayons auxangles

du pentagone,i'extremité defquels ayant mené des per

* 'pendiculaires parla 11 propofition du premier liure,ou

sar la-3 1 propofition du trotfiefme liure,on aura defcrit
Pentour du gercle donné vn pétagone par hgorrel aire
v aonie G
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dela1é6 propoﬁtion du 3 liure, & parla 4 deffinition de
celiure,l fera cquilateral : car premierement en menant
vneligne droi¢te de'angle du centre d langle du penta-
gone,parla 36 propofition du troifiefme

hure,oubien par la 47 propofitié du pre- Y, \d
mier liure,Ja premiere & troifie/me com-*

munes {entences, leslignes droi@tesme- 2 D
nées del’'vn desangles %iu pentagonctou ML

chatle cercle fontefgalles I'vne aTautre,
&parlas ;ropoﬁtion du premier liure, I'angle du cétre
& 'angle du pentagone fer6t diuifez vn chacunen deux
pieces efgalles,& en menant vne ljgnc droi¢te del'angle
ducentre, pres del’angle diuifé dl'angle du pentagone
?ui luy eft oppofé ,iceux deux angles feront aufsi (giiui-

ez vn chacun en deux picces efgalles par vne mefmerai

fon. & par ainfi parla 7 commune fentencelamoitié de
I'vnferaefgal dlamoiué del'autre, & parla26 propo-
fition du premier liure, lescoftez oppofez auxangles
efgaux ou ferapportans ferontefgaux entreux , & par
vne mefme raifon & par la premiere commune fentence
les pieces ou lignes droictes venans des angles du pentas

one & touchans le cercle,feront efgallesl'vne a Vautre;
goncqucs arla6 commune fentencele pentagone fera
equilateral & parla 3 2 propofition du premierliure, la
10, 2,& 3,communes fentences, ou bien parla feconde
commune {entence tant feulement, le pentagone {era e-

uiangle. Etdeld eft manifefte ou f'enfuiura que toute

higure de coftés efgaux defcrite d 'entour du cercle , fe-
-raneceflairement equigle: & cefte fagon de faire eft ge-
~neraled toutesles defcriptions des figuresde coftez ef-
- gaux & equiangles dl'entour du cercle. Eten cefte pro-
- pofition ,eftla refolution des deux fuivantes propofi-
tions, .

o . _
oA pentagone equilateral ¢ equiangle donmé deferire le cercle.
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FORCADEL. :
Il faut diuvifer deux angles prochains du pétagone do-
né,en deux efgallement parla g propofirion du premiet
liure,& le cercle defcrit a'entour du poin&,ou fcs deux
lignes qui diuifentlefdiéts angles fentretrouuent, & de
Ia grandeur dela perpendiculaire menée dudié poinét
al'vndes coftez du pentagone donné,parla 12 propofi-
tion du premier liure ferale cercle demandé : car fion
meine dudi& poiné trois lignesdroites aux trois autres
anglesdu pentagone parla premiere demande, certaine.
ment par la 4 propofition du premier li--
ure, & parla 3 commune fentence, vne
chacune d’elles diuifera fon angle du pé-#
tagone par le milieu, puisen menantles
autres quatre perpédiculaires dudit poict
aux quatre autres coftez du pentagone,
parla 26 propofition du premier liure,& parlapremie-
* re commune.fentence les cinq perpendiculaires feront
efgalles entr’elles , & par ainﬁ(}a circonference du cercle
delcrit d I'étour dudiét poinét & d¢la quantité del'vne,
paflera parles extremitez des autres,& fera defcritau pé-
tagone parle correlairedela 16 propofition du 3 liure,
& parla g deffinitio de celiure: I eft certain queles deux
lignes diuifant deux angles prochains d'vn pentago-
ne en deux efgallement, f'entretrouucront dedans le pé-
tagone : car en menant deux lignes droictes del'vn des
- angles diuifez aux deux extremitez du cofté du pentago
ne quiluy eft oppofé , icelles diuiferont 'angle en trois
efgallement, car vn chacun vaudra deux quintesd'vn
droi&t,parla 32 & g propofitionsdu premuer liure &c.
- lalignedroi&e doncques qui diuife tout I'angle parle
milieu, diviferaaufsil'angje dumilieu en deux efgalle-
ment, & parainfi auant'?'u'allcr trouuer le cofté du pen-
taionc quiluy eft oppofé clle trouueralaligne qui diui-
fclautrc angle du pentagone , dedansle chgta_gonc , O
1)
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bien en menant encores deux-lignes droiGes del'autre -

anglediuiféau cofté du pentagone quiluy eft oppofé,
certainement lefdictes deux lignes dinifantslesangles fe
trouuerront & d plusforte raifon , biendedansle chta—
one. Et cefte fagon de faire eft generalle i toutesles de-
%criptions ducercle, aux figures de coftez efgaux & e-
quiangles. -
a4 .

A lentour du pentagone equilateral ¢or equiangle donné’, de«
Jevive le cercle. o
‘ FORCADEL

Il faut toufiours diuifer deux angles prochains,du pen-

tagone donné,en deux efgallement, & le cercle deferitad -

Pentour du poin& ou les lignes qui diuifentlesangles
par le milieu fentretrouuét , & dela grandeur depuisle-
di¢t poinct iI'vn desangles parla3 commune fentence,
ferale cercle demddé : carleslignes qui diuifent lefdiéts
angles,fontau ‘foin& ou elles ’entretrouuent vn trian-
glededeux coltez cfsaux parla7 commune fentence,&
- parla 6 propofition du premierliure,, & en menant du-
di& poinctaux autres anglesdu pcntaﬁonc trois lignes

droictes vne chacune d’elles, fera efgalled vne chacune

desautres deux parla 4 propofition du premier liure, &

par la premiere commune fentence:en defcrinant donc<

quesvn cercle 4 'entour dudi& poind, - .2
&dela c}uantité del’vnedescinqg lignes_
efgalles la circonference d’iceluy paffe-"
rapar les extremitez des autres , & parla
6 deffinition de celiure,ledi& cercle fera
defcritdI'entour du pencagone donné, - -

Et cefte fagon defaire eft generalle i toutes lesdefcri-
ptionsducercledl’entour des figures de coftex efgaux
& equiangles.. : P

: . 1§ .. T
. oAb cercle domné defcrive Cexagone equilateral g equiangle.




‘1l fautdefcrire vn cefcle,i entour de'vne des extre-
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FORCADEL, _

mitez du diametre du cercle donné,efgal au cercle don-

né parla conuerfe dela premiere deffinition du troifief-

meliure, & par la 3 demande,ceft d dire dela grandeur

durayon du cercle donné pris par la premiere propofi-

tion !u 3 liure ; puis mener deux lignes droictes qui fe-

* rontdeux diametres du cercle donné des deux poinéts

oulesdeux cercles fentrecoupent, au centre du cercle
donnéiufquesa la circonferéce du cercle donné del'au- -
tre part par la premiere & feconde demddes,& les lignes
droi&es menées des extremitez des diametres prochai-
nes,de circonference en circonference,ou bien lis lignes
droictes prenantles fix circonferéces,fur lefquelles f'ap-
puyentles fixangles du centre,defcriront au cercle don-
né l'exagone demandé: carles deux lignes droites me-
nées deladicte extremité du diametre aux poinéts oules
deux cercles fentrecoupent,auec les trois rayons qui for
tent des deux poinéts & deladi&e extremité, font deux
triangles cquifatcraux parlapremiere & 22 propofitios
du premier liure, & equilateraux vn chacun & entreux
par ladeffinitié du cercle ou parla couerfe dela premie-
re deffinitié du troifiefme liure, I'dgle d'va chacundef~ -
Bucls vaut deux tierces d’vn angle droi& parla 5 propo-

tion du premier liure , & parla 3 2 propofition du pre-
mier liure:doncques par la 13 propofition du premier
liure & 3 commune fentence, l'angle quieft presdel'vn
ou de l'autre desangles du centre defdits triangles , eft
efgal al'va d’eux,& parla 1 5 propofition du premierli-
urc,& la premierec commune fentéce,les fix angles fai&ts
au centre,{ont efgaux entr’eux,& parla1s deffinition &
4 propofition du premier liure les fix bafes des fix trian-
gézntfef alles entc’elles, oubien parla26 & 29 pro-
pofitions du troifiefme liure, lefdites fix bafes font ef-
galles entr’elles, & eft ladice figure cqlga&x g!c ,comme

GG 1j

€

.
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nous auds dit,&c. elle eft doncques defcrite telle qu'elle
cft deman- A : '

Y G NCTAYA
dece lé:ff N T .
dire qu'en B M

faifant Yaﬁ' erle compas ouuert dela grandeur du rayon
"du cercle donné, fix fois circulairement & continuelle-
‘ment,ou d'vn tenant parla circonference du cercle don-

‘né,& menant leslignes droiGes depuis les deux poinéts-

prochains d’vne mefme fagon,lon aura defcrit au cercle

‘donnél'exagone demidé, Cela veut dire encoresqu'en

defcrivant vn cercle dl'entour de 'extremité du diame-
‘tre du cercle donné, dela grandeur durayon du cercle
donné, ouvodemy cercle de la part dedans du cercle
‘donné & dela mefme grandeur,& menant deux diame-
tres encores au cercle gonné des deux poinéts ou les cir-
“conferences fentrecoupent, les lignes droites prenant
les fix circonferéces, furlefquelles fappuyentles fix an-
‘gles du centre, defcrirontau cercle donnel'exagone de-

-mandé,’ :
: CORRELAIRE.
Et de 13 1l eft manifefte quelecofté de I'exagone,eft
‘efgal au rayon du cercle,& fi nous menons par les angles.
del’exagonedeslignes droiGes touchantle cercle , c%les
defcriront & I'entour du cercle vn exagone equilateral
& equiangle,fuivantles chofes dictes au pétagone : & de
{urplus parles chofes femblables qui font dictes au pen-
tagone,nous defcrirons va cercle en vn exagone donné,
‘& pareillemét nous defcrirons vn cercle 4 I'entourd’va
‘exagone donné, Dauantageil eft manifefte que finous
‘menons vne ligne droicte depuis les deux poiné&s oules
cercles fentrecoupent , & deux defdits deux poinéts
Lautre extremité du diametre , icelles defcrirtau cercle
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va tridgle equilateral, & c’eft cela queles vulgaires nom
mét,trouuer le tiers poin& ,oul'inuétion du tiers poinét:

ce qu'ils trouuent en faifant paffer fix foisle compas fur
la circonference du cercle, lesiambes d'iceluy compas
eftant ouuertes dela grandeur du rayon,& meinent vne,
ligne droicte du premier poin&de {a circonference au
troifiefme , vne ﬁ,i ne droi&e du troifiefme poinét au
cinquiefme, & vnc%ignc droicte du cinquiefme au pre-
mier : encores fi par les angles du triangle equilateral
on fait pafler des lignes droiétes touchans le cercle, icel-
les defcriront dehors le cercle vn triangle equilateral,
& par vne mefme fagon de faire demonftrée au penta-
gone , lon defcriravn cercle dedans & a 'entour d’'vn
triangle equilateral,oud’vn (}1uarré donné.

Dauantage filon diuife va chacun cofté d’vne figure de
coftez céaux ,defcriteen vn cercle par le milieu, & du
‘cétre par vn chaca milieu on fait paffer des ray s, en ioi-
gnantles extremitez des rayons prochaineslon defcrira
vne telle figure au cercle,aux angles de laquelle faifant
pafler des touchites , ou bien faifant pafler des touchan-
tes par les extremitez des rayons, lon defcrira vne figure
de coftez efgaux a'entour du cercle de la mefme multi-
tude de coftez qu'eft celle dedds,& paralleles aux coftez
de la premiere defcrite dedans lecercle.  Nous pren-
drons aufsi par noftre correlaire quel'entour del’exa-
gone defcrit en vn cercle,fera triple au diametre du cer-
cle, auquel il eft defcrit, & comme le veut Euclideala 2

prolpo tion du 3 liure, & Archimede aupremier liure
de la Sphere & du cylindre, la circonference du cercle
fera plus grande que triple d fon diametre : Etcommele
veut Archimede d la 3 propofition duliure dela qua-
drature.du cercle, la circonference du cercle contiendra
lediametre trois fois, & non pas vne fepticfme partie du

diametre, mais elle fera trois fois le diametre & plus d'v-
a¢ huicticfme partic du diametre : tellemét quela raifon

.
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dela circonference au diametre fera prefque comme 23
dyoucomme2548. :
: : ‘ 16
Au cercle donné , deferive le quindecagone equilateral ¢ equis
angle.

* FORCADEL.

Il faut defcrireau cercle donné va triangle equilateral
par lafeconde propofiti6 de ce liure, ou pour auoir plu=
ftoft fai& par le correlaire de la precedente propofition,
~ puisapresily faut defcrire vn pentagone equilateral &
cquiangle parla r 1 propofition de ce liure,tellemét ?uc
le triangle & le pétagone deferits , foyent en vne mefme
cyme, ccft ddire, queleurs cymes foient en vn mefme
poiné,il eft certain que le cofté du pentagone Prochain
alacyme, comme tous les autres, {fouftient trois circon~
ferences efgalles entr’elles, telles que font ou feront cel-
les de toute la circonferéce diuifée en quinze parties ef-
gallesencr’elles,8 le cofté du triangle prochain i ladiéte
cyme de la mefme part, comm’aufsiles autres coftez , en

fouftient cinqg circonferéces efgalles entr'elles,telles que

font celles qui font fouftenues du cofté du pentagone,
Far vne meime confeption,& parla 28 propofition dus
i

ure,& par ainfi par latroifiefme commune fentence, la
>

circonference qui eft entre les éxtremitez defdi&s deux
coftez,ferade gcux circoferences efgalles telles que font
vne chacune de celles dontla circonference du cercle eft
diuifée en 15, & fi on ladiuife par le milieu, ou en deux
efgallementparlaso pro‘foﬁ t16 du 3°lwure, 1l eft certain
que I'vne d’icelles circonteréces {erala quinziefme par-
tie de toute la circoferéce du cercle,c’eft d dire que quin-
ze de telles circonferences feront iuftement toute la cir-
coference du cercle donné: ou bien puis quele cofté pro
chain du pentagone de la mefme part, fouftiét toufiours
trois telles circonferences dontla toute eft diuiféeen 1 5
circonferences efgalles, & quela circonference qui eft

‘ ' entre
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entreles extremitez defdi&s coftez en fouftiée deux tel-
les,certainement par la 3 commune fentence, la circon-
ference qui eft entre l'extremité du cofté du triangle, &
Fexuremite du fecond cofté du pentagone, ferala quin-
ziefme partic de toute la circonference du cercle donné,
& en quelqueforte que nousaydsla quinziefme partie
delacirconference, en menant vneligne droicte des ex-
tremitez d'icelle,parla Srcmicrc demande, certainemét
parla 29 propofition duj li- A |
ure,icelle feral’vn des coftez

du quindecagone ou quinzi-

gle gcfcrit dedanslecercle:en g

-accommodant doncques vne

telle ligne depuis I'voe defes
extremités au cercle & par tou .
te la circonference continuel- €Y D
lement , parla premiere pro- : V
pofition g:.r ce fiure, on aura ~N——
defcritau cercle vn quinzangle de coftez efgaux parla ;
deffinition de ce liure & equiangle,comme nousf'auons

: Fris enla 11 propofition de echure.Sidoncques lon de-

crit vn triangle equilateral & vn pentagone equilateral -

& equiangleau cercle donné, en vne mefme cyme, ou
ayans vne mefme cyme,il eft certain quelaligne droite
menéedel'angle d'angle desdeux bafes ,d’vne mefme
part, ferale cofté du quinzangle equilateral & equiigle
defcritau cercledonné.Semblablementaufsi comme au
pentagone, fi par les diuifions dela circonference nous
menons des touchantes,elles deferirgt A 'entour du cer-
cle vn quinzangle equilateral & equiangle : & par cela
femblable que nous auons méftré aux pentagones, nous
defcrirons aufsiau quinzangle & 4 I'entour fu quinzan-
glele cercle, Et par toutles circoferences eftant diuifées

en deux efgallemét & menit aux milieux des lignes drot.

- Qes, deputs les extremitez des coftez dela f{ %_t[xtc defcri-
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te, nousdefcrironsau cercle vnefigure du double d’au--
tant de coftez efgaux & equiangle. Nous nousfouuien-
drons aufsi pourlafinde ce quatriefme liure, quetout
ainfi que par va triangle Ifofcele , d6t va chacun des an-

les delabafe d’iceluy fontdoubles dl'autre, ou feront
goublcs dlautre,iceluy eftantdefcritau cercle, 16 trou-
ue ou defcritau cercle le pentagone equilateral & equi-
angle,aufsi par'inuention d’vn triangle Ifofcele dc?crit
au cercle,dont vn chacun defdiéts angles foic triple qua-
truple , quintuple &c. d 'autre lon pourroit par m&mc
moyen,& parla 2 3 propofition du premier liure,ou par
la g propofition du premier mefme, ou parl'vne & par
Yautre, &c. defcrire au cerclelafigure de fept coftez ef=
gaux & equiangle,dc 9 oude 11 coftez efgaux & cqui-
angle &c. ' ‘

FIN DV QVATAIESME LIVRE,
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A MONSIEVR MAISTRE PIERRE
DE MONT DORE , SEIGNEVR DV RON-
deau, Confeiller du Roy, & Maiftre
‘ defalibrairie. :

3 O NS 1EVR,depuisquatorzeans

ue ie ’ay ceflé denfeignerlesMa
" ﬁ > thematiques,le defir de profiter aa
: 76 R bien public,m’a toufiours inuité 3

AR | i -

a3 la traduction de plufieurs liures,
traictant dicelles {ciences, d celle fin qu'vn chacun
peuft voir & manifeftement aperceuoir le bien
qui en pourroit fortir,fi 'on metoit peine d’en bié
inftruire la icunefle. Et commeil foit ainfi quen
m’acheminant peu a peu, en enfeignant & eftu-

diant, i'en fois venuiufques 4 la traducion dece

cinquiefme liure d’Euclide, lequel(come vous f¢a-
uez tresbien ) traiGe la perfection des raifons &

Eroportions, que ie nomme difsibles & indifsi--

les, apres l'auoir interpreté & illuftré de com~
métaires tres-faciles, ic le vous ay bien voulu pre-

fenter, non pour aucune recompence des biens &
faucurs que ray receu en voftre maifon:mais pour

vn gage & tefmoignage de la bonne fouuenance
quer'en auray toute ma vie, enfemble pour mven-
tretenir toufiours en voftre bonne grace, & telle
faueur quauez accouftumé de me porter , & 1

tous ceux qui font entiere Profcfsion’ desbonnes

fciéces 8 dela vertu. De Pariscexs.d'Auril 156 4.
~~ HHi



LE CINQVIESME LIVRE
. DES ELEMENTS ‘D'EVCLI_DE,.

TRADVICT EN FRANGOIS PAR
Pierre Forcadel de Bezies.

DEFFINITIONS.
L
AN N E grandesr eSt partic & vne Zrandewr, la.
R plus petite de La plus grande quant La plus pe-

- N )z mefure La plus grande.
N/ "FORCADEL,
A6 uant la ligne 4 b, mefure la ligne:
Y QN ¢ 4, pluficurs fois,le plan 4 b le planc d,,
& lefolideab,le folidecd : c'eft ddire que a b, eltencd,.

de mefme genre pluficurs fois,ou quecd,contient 4 b,de
mefme genre plufieurs fois,certainement la ligne 4 4, fe
dit la partic de la lignecd, le planab,laparticduplan
cd, & le folidea b fedit fcmblaglcm entlapartic du foli-

de ¢ d. Il nous faut prendreicy que lcs‘gridcurs quime-

- furentefgallement , & de mefme multitude voe mefme
o §randcur font efgalles entr’elles. Aufsi quant vne gran-
cur ferala partie de quelques.gradeurs,elle ferala com-
~ mune mefure d’icelles, ; g :
C . : ‘ d

. 2 _
B ais plufieurs-fois oft la plss grande de la plus petite , quant la

plws petite mefure la plus grande.

’ FORCADEL.

Etpar vne mefme raifon ¢ d, fe dicle pluficurs foisde
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~ ab,demefmegenre: & telles deux magnitudes ou gran-

deurs commecd, &ab,ouab, & cd, de mefme genre,fe-
rontdictes commenfurables en la premiere deffinition

du dixie[me liure,ou bien en la 6 propofition du dixief~

me liure: car fi 4 b, eft en cd, de mefme genre trois fois,
ceftadire fi cd, contientab, de mefme genre trois fois,
certainement ¢ d,4 4 b, de mefme genre, feront comme

-de3 d1,Ceftddire, commede 63 2, c’eft d {¢auoir com-

mecd’vnnombre d vn nébre,& 4 b,& ¢ d, de mefme gen-
re eftans come deI'vnité 4 3,certainement ce fera comme
de44d 12,c’eftd diye comme d’vn nombre 3 vn nombre.

Il nous faut prendre icy queles grideurs mefurées ef~
%allcmcnt d’vne mefme grideur & de mefme multitude

ont cfgalles entr’elles:aufsi quit voe grideur mefurera
quelques grideurs,clle fera la comune mefure d'icelles..

3

Rafon et “yne munelle habitude de dewx. grandenrs de mefine

Zenre felon laguantite,
' FORCADEL

. Ceregard 13 qui eft entre deux gradeurs de mefime gen-
re fe nomme raifon , comme quat des grandeurs efgalles.
ouinefgalles, nous confiderons l’efﬁalité ou incéalité :
d’icelles, & quant clles font inefgalles combien la plus
grande contientla plus petite,& quelle,ou quelle partie
eftlaplus pctitc‘dcYa plus gride,iedislors que de deux
grandeurs incfgalles, la pFus pétite n’eft pas plus petire
quela plus petite, Mais notés en paflant que par le com-
bien de deux grandeurs diuifées I'vne par lautre,eft pri--
feladenomination delaraifondel’'vae dl'autre,& pour
cela, ce combien mefme eft nommé la denomination de.
la mefme raifon. ‘

) 4 S
. Mais proportion ¢ft la frmilitwde des rasfons..
FORCADEL.
- Comme quantil y a pluficurs habitudes ou comparai+
T )
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fons, toutesfois femblables, C’eft 4 dire ayants vae mef-
me denominatio6 de raifons,ou que leurs raifons ont vne
mefme denomination , tout cela fe nomme proportion.
Etpource qu'entre deux telles grandeurs qu'on voudra
demefmegenre,ily fcut auoir des milieux proportio-
nels,lefquels auccicelles grandeurs mefmes,fontla fem-
blice desraifons:deld peut eftre venu que pluficurs Ma-
thematiciens fe font fai&s libres de nommer la compa-
raifon dedeux grandeurs de mefme gére raifon ou Xro-
portion : toutesfois en la confideration fimple de deux
grandeurs,la raifon y demeure tant feulement.

5 .

Les grandeurs f¢ difent asoir vaifon I'yne d lavtre . lefquelles
mulespliées reciproguement f¢ pewment exceder. ‘

‘ FORCADEL.

Archimede au premicr liure de la Sphere & du Cy-
lindre & aux autres endroiéls, veut que de deux gran-
deurs inefgalles de mefme genre, la p?us grande excede
la plus pette de cela lcquc%cﬁant pris par tant de fois
quilen {era befoing, ou par pluficurs E)is sexcederala
plus grande, voire & quelque Frandcur terminée que
cefoitdefon genre. Or n’y 4 il fi petitelignelaquelle
ne puifle eftrela difference oul'exces d'vne%ignc a vne
ligne, fi petit ﬁpla.n uinepuiffe eftre Pexcesd’vn plan
avnplan,nefipetitiolide qui ne puiffe eftre la diffe-
renced'vn folif
d’vne ligne tant petite foit clle,d vneligne d'vnplan
tant peut foit il & vn plan , & d'vn folide tant petic
foit 1l 3 vn folide , & au contraire; mais il n'y aura
pointderaifon, del'angle qui fefait delalignedroicte
qui touchele cercle,& de la circonference 4 I'angle de 1i-
gnes droictes,ceftd dire, entre 'angle de I'atouchement
& I'angle re@iligne : car combien que I'angle rechiligne
eftant multiplié, puiffe exceder 'angle de atouchemét,
nious auons toutesfois prisen la 16 propofition du 3 li-

edvnfolide,il y aura doncques raifon.

\\r'

——
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ure,que langle de'atouchement eftant multiplié, n’ex-
cedera pasl'angle retiligne,les autres chofes qui appar-
tiennentd cefte deffinition nous lesauds efcrites en I'in-
terpretation de I’Arithmetique , de Gemme Phrifon:
mais prenonsicy aufsi en paflant, quil y aura raifon en-
tre lacirconference du cercle & fon diametre, ‘

6

Les grandewrs fe difent eftre en “Yne mefme vaifon, la premiere &
Ls feconde, g latvosfiefme d la quasrie/me , guant les e[gaux plu=
Jeewrs fois de la premisere ¢ de La troific/me , aux efgaux plufienrs.
Jois dela feconde ¢ de la gnatviefme , par quelque multsplication
gue ce fort , om bien sls fone enfemblement p?ut fetits ow enfemblé«
ment cfganxou enfemblémét plus gyans, Yn chacun 4 yn chacun,

[ilon prent cenx: [ g fensvereSpondent,

. FORCADEL

Parla36 ou 38 propofitios du premier liure nous pou-
uons prendre quatre grandeurs, defquelles npus ne fgau
rions multiplier la premiere, fansincontinét multiplier
d’autantla troifiefme,& en multipliant la feconde, nous.
multiplions aufsi d’autit la quatriefme, & pour cela par
les mefmes propofiti6s, il peutaduenir tout i la fois que
fi le pluficurs ?ois dela premiere, eft efgal plus grant
ou plus petit,au pluficurs fois dela feconde,aufsi enfem-~
blément, Ie plujfcurs foisdela 3 fera cf%al plus grantou
glus petitau plufieurs fois dela quatriefme:par cefte def
nition doncques icelles quatre grandeurs feront com~
me la premiere d1a feconde, ainfilatroifiefme dla qua~
triefme, ce qui eftlarefolution dela premiere propofi~
tion du 6 liure, & le propre endroict d’ou eft prife cefte.
deffinition:car certainement cela fetouche au doigt,que
puis qu’il eft ainfi que files bafes des parallelogrammes,
_ oudestriangles eftans en mefmes hauteur, ou entreles.
mefmes paralleles, font efgalles, les parallelogrammes,
ou les triangles feront efgaux entr'eux,& parainfi come.

labafc ferad 1a bafe ainfi ferale plan au pla, & files bafes,
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fontinefgalles,les plans ferontaufsi inefgaux,& I'vn fe-
rad’autant plus grant ou plus petit que 'autre,quela ba-
fedel'vn fera plus grande ou plus rpcti!:e uelautre : la
raifon doncques du plan au plan, fera tou%ours comme
delabafeilabafe. Ercnons maintenat les pluficurs fois
tels que celuy dela premiere foit efgal d celuy dela feco-

de,il eft certain que celuy de la troifiefme fera efgal 4 ce-
luy dela quatriefme comme nous auons di&t, & filon
prent vn pluficurs fois plus grant ou plus petit de'vaité
quen’eft celuy delafecode & dela quatriefme,il eft cer-
tain que le plufieurs fois de la premiere fera plus petiton
lus grant que celuy dela feconde, & partillement ou
?cmb%ablcmcnt, celuy delatroifiefme{era plus petit ou
flus grant que celuy de la quatriefme,aufsi en remettant
cs plufieurs fois efgaux ou les reprenant,fi lon prentva
plufieurs fois plus grit ou Flus petitdel'vnité , quen'eft
celuy dela premiere & dela troifiefme, il eft certain par
les mefmes propofitions quele plufieurs foisde la pre-
micre , fera plus grant ou qlus ctit quele plufieurs fois
dela fcconcfc,& enfembl métﬁ: pluticurs fI:)is delatroi-
fiefme fera plus grant ou plus petit, quele pluficurs fois
dela quatriefme. Qﬁant doncques on nous propofera
quatre grandeurs telles qu'en prenantla premiere glu-
ficurs fois,nous prendronsle mefmes pluficurs foisde la
troifiefme, & en prenant la feconde plufieurs fois, nous
" prendronsle melmes pluficurs fois J::la zuatricfmc, &
qu’il aduiendra tout 4 la fois, que file pluficurs foisdela
Ftcmicrc eft plus grant, efgal, ou plus petitau Eluﬁcurs
oisdelafeconde, le pluficurs foisdelatroificime, fera
femblablemét plus grit, efgal, ou plus petit au pluficurs
foisdela ciuatncfmc: nous diros ﬁ)rs ¢ ces quatre gra-
deurs ?uc araifon dela premiere dlafeconde feracom-
medelatroifiefmeila quatricfme, Il eft certain que de
toutes les quatre grandeurs on pourra tellement multi-
plicrla premiere & la troificfme,& tellement mlu:}iplicr
ccon-

4
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lafecode & la ?uatricfmc, quele pluficurs fois de la pre-
miere, eftant E us grant ou plus petitau plufieurs fois de
lafecode, aufsi le pluficurs fois de la troifiefme fera plus
gritou plus Ectit au plufieurs fois de la quatriefme,mais

uantle plufieurs foisdela premiere fera efgal au plu-
Zcurs fois dela feconde, certainement cela aduiendra
tant feulement, 4 quatre telles grandeurs deffinies en ce-
fte deffinition quele plufieurs fois dela troifiefine, foit
femblablement efgal au pluficurs foisdela quatriefme:
comme de ces quatre grandeurs 2.3. 5.6. Siie muluplie
la premicre & la troifiefme par 6,feront 12 & 30, & fiie
multiplic la feconde & la quatriefme par trois, feront o
& 18,14 ou fe voit que le pluficurs fois de la premiere eft
flus grantquele p?uﬁcu’rs foisdclafeconde, & celuy de
a troifiefme plus grant que celuy de la quatriefme, & fi
lafeconde & la quatriefme fe multiplient par 7,font 21
& 42,14 oufe voir que le pluficurs fgis de lapremicre et
plus petit que le pluficurs fois de lafecode,& le pluficurs
fois Xc latroifiefme pluspetit quele plufieurs foisdela
quatriefme, mais en mulupliicla feconde & la quatrief-
me par 4, il eft certain que le pluficurs fois dela premie-
recitbien efgal au plugcurs ois de la feconde: mais cer-
tainemeétle p%uﬁcurs fois dela troifiefme, n’eft pas efgal
au pluficurs fois dela quatriefme, ce qui nous monitre
quelaraifon dela premicredlafeconde, n’eft pas telle
quetcelle dela troifiefme i Ja quatriefme , mais de ces
gatrc grideurs s.3.x0. 15. Sion multiplie la premiere
latroifiefme par 6,il en viendra 12 & 60,& {1 on mul-
tiplie la feconde & la quatriefme par 3,ilen viendra 9
& 45,puispar7,21 & 105,& encdres par 4 il en viendra
12 & 60,14 ou fe voit q le pluficurs fois de la premiereeft
plusgrat,plus petit & efgal au pluficurs fois de la fecode,
& femblablemét le pluficurs fois de la troifie{me eft plus

- grit,plus petit& efgal au plufieurs fois de la quatricime,

ce quinous cnfcigne quelaraifondela pr‘cmll;rc alafe-

.
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cdde fera telle queft celledela troifiefme dla ?uatrief- ‘

me:mais fans tit {e fatiguer, {oit prisle pluficursfois dela
premiere & delatroifiefme , & vn tel pluficurs foisdela
fec6de & dela quatriefme, que celuy dela premiere {oit
efgal au plufieurs fois delafeconde,& file pluficurs fois
delatroifiefme eft efgal au pluficurs foisdela quatrief~
me,celamonftrera aflez que laraifon dela premieredla
fecode,feratelle qu'eft ccﬁc de latroifiefme i la quatrief
me, car en prenant vn pluficurs fois Ylus grat dc(}’vnité,
& v plus petit dela premiere & dela troifiefme , oude
lafeconde & dela Euatricfmc, c}uc n’eft celuy defia pris,

- certainemétlepluficurs fois de la premicre, pourra eftre

cfgal,plus grit, & glus petitau lpluﬁcurs foisdelafecon- -

ce:comme femblablementle pluficurs fois de la troifief-
me fera chal,plus grant,& plus petitau plufieurs foisde

la quatriefme, mais fi ayit prisle plufieurs fois de la pre- -
miere & dela troifiefme » pareillemétle pluficurs foisde -

lafeconde & de la quatriefme, & le pluficurs foisdela
premiere eftant cfggl au plufieursfoisdela feconde, le
pluficurs fois dela troifiefme , ne fera pas efgal au plu-
fieurs fois de la quatriefme , cela monftrera affez quela
raifon dela premiere dlafeconde, eftautre que celle de
latroifiefme d la quatriefme,quelque plufieurs fois qu'e
puifle cfrcndrc dﬁa premiere & de la troifiefme,ou ﬁc Ia
feconde & dela quatriefme , & qu'il aduiéne quele plu~
fieurs fois de la premiere fera plus grit ou plus petitque:
celuy delafeconde, comme celuy delatroifiefme _P‘ius
grantou plus petit que le plufieurs fois de laquatriefme:
ce que peuuent plus facilement entendre les ftudjgux.
ayans paflé par la16 propofition du fixiefme liure,& par
largpropofiiondu7bare. - - .

- 3o N . Ab 12',7 | - 60 ..,
troifiefme § . premiere 2 troifiefme x0 -
quatricfme 6 {econde 3 quatriefme 17
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18 9 43
43 21 : 10§
14 13 6o

, .
Et les grideurs aydr Yne mefme vasfon f¢ n3mét proportsonelles.
FORCADEL, .
Ilnousanomméenla 4 deffinition la confideration
fimple des raifons femblables, proportion : maintenant .
il nomme l::‘guantitcz ou grandeurs mefmes , d’ou for-
tent telles raifons, proportionnelles comme font les der-
nicres grandeurs que nous auds prifes,& les femblables:
doncques celles grandeurs n’ayans poinét vne mefme
raifon,{feront nomméesimproportidnelles,comme font
les premicres grandeurs c}uc nous auds prifes, & les fem-
~ bla glcs;quant doncques laraifonde 2 f 3 efteelle queft
de 43 6,&c. A caufe d’vne telle proportis,2,3,4,6, &c.
fe nommét proportionaux : & pour lanon fimilitude de
laraifon de 43 6,4 laraifonde 3 4 5,4 caufe d'vnetelle
inproportion 4,6, 3, 5,{c nommentimproportionaux,
oufe peuuentnommer tels. : :
8
- Mais quant des efganx pluficnrs fois , le plufiesrs fois dela pre-
miere , excedera le plufiewrs fois de la feconde , g le plufienrs fois
dela troific/me n'excedera pas le plufienrs fois de la quatriefme,
lors lapremsere 4 la feconde f¢ diva asoir Yne plus grande vasfan,
que la trosficfme 4 la quatrie/me. .

FORCADEL.
- 11 nous faut prendre paur vne premiere & feconde
§randcurs,lcs parallelogrammes«d,8 fe,ayansleurs ba-
cscd,&de,en vne mefme lignedroi&te c e,mais n’eftans
: i)as entre les mefmes paralleles ou en mefme hauteur, &
ahautcurde« d,foithd,& celledefe, foitfd,& lesbafes
¢d,&de¢, foyentla troifiefme & quatriefme grandeurs,
teftcertain qu'en mendtlalignes f, iufqucsléi h,on fou~
I 1]
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ftraitdead, hb,lequel fe peut prendre par autant de fois
u'll excedera f¢, par lademande que nousauons prife
g'Archimcdc:car hb, feraladifferenced’vne grandeurd
fe,parla g4 propofition du premier liure,doncques ‘Par
autant de fois qu'on prendra h b, pour exceder fe, foit
rifelabalecd,en Kd, & paracheucle parallélogramme
fd,& mencéelalignefh, ufques im, pour aufsi parache-
uer le parallelogrammem b : il eft certain parla 36 pro-
pofition du premier liure que gar autant de fois qu'on
prendrah b, en prenantautantde foiscd,en K d,on pren-
draautantdefoisad,enld, & iar ainfi en multipliantla
premiere grandeur, on multiplic aufsi Ipar autantde fois
troifiefme:de 1d foit prife la quatrieime grandeur d ¢,
parautantde fois , & le plus pres de'vnité , qu'il ne foit
pas plus petit que £ d,iceluy pluficurs fois foitd », & foit
paracheué le parallelogramme o d, qui fera le mefmes
plufieurs fois defe, par vne mefme raifon, & parainfila
feconde & la quatriefme grandeurs font multipliées I'v-
neautant uc(}‘au.trc,maintcnit filaligne kd, eft efgalle
dlaligneds,il eft certain par la 36 propofition du pre-
mier hure quem d,fera efgal i fn,& parainfi/d,feraplus
grantque f »,parlag commune fentence, doncc}ucs le
. plufieurs fois de la premiere fera plus grant que le plu~
fieurs fois delafecode,, & le pluficurs foisdela troifief-
me n’excedera pas le pluficurs fois de la quatriefme, auf~
fi filabafe £ d, eft plus petite que d 5, certainement md,
feraplus petit guc f8,&toutainfi que k d, fera au plus,
plus petit qued n,dede, aufsimd, fera au plus, plus petit
que fP n,defe,auquel eft plus grant mb, & par ainfi touf-

iours/d, le pluficurs fois de la premiere excederafas,le

pluficurs fois de la feconde, & £ d,le pluficursfoisdela

woifiefmen’excedera pas ds ,le plufieurs foisdcla qua-
- triefme,& pour cela cefte deffinition veut que laraifon
dead,ife, foitplus grande que celle decd,a de,ces qua-
titezdoncquesad, fe, cd,& d e, fontimproportionelles:.

o R TRt Y —a—r
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Ie mefme fe pourra demonftrer parla 38 propofitic dw

remier liure des trianglesc b d, & d fe, car en menant l#
fignc cf,on pourraprendre cb f, tant de fois qu'il exce-
deradfe,8 prenantenk bd, & dfn, celaqu'on d prisen
1d,&f n, lepluficursfois”
de la premiere excedera ¢ L § ,
toufiourslepluficursfois : o
delafecode ,maisleplu- |~ ' :
fieury fois de la troifief~
me n’excedera pas le plu- k— c £ ¢ n
ficurs fois dela quatrief- ' ‘
me &c. donetruesil e

uant donequesil y aura quatre grandeurs impropor-

ti%'ﬁellcs & t%llcs quela ;ra‘ilfon dcgla premiere ilia eco~

de foit plus grande quedelatroifiefmeala quatriefme,

il faudra tant prendre dela premicre %ue la raifonde ce~

lailafeconde,foit telle que dela troifiefme 4 1a quatrief

me,comme lon voiten la precedéte figure , que la raifon

dehd,ife, efttellequedecd,dde,oularaifondecfd, d.

Sfde,eftcommecd, dde, puismultiplierla premiere & la.

troifiefme par cela,lequel multipliant la difference dela
premicred cela qu'on en aura fouftrai&t, excederala fe-

- code: deliil faudra multiplierla feconde & la quatrief-

me par ce pluficurs foisla, le plus pres de 'vnité, lequel
multipliant la quatriefme excedera le pluficurs fois de
la troifiefme ouluy fera efgal , & ainfi toufiours le glu-

fieurs fois de la premicre excedera le pluficurs foisdela -

feconde, & le plufieurs fois dela troifiefme n’excedera
pasle plufieurs fois de la quatriefme: de ces quatre gran-
deurs 10.6.12.8 en multipliant 10 & 12 par 7,car Et rai-
fonde g i6,eftcomede 13 48,87 fois r excéde 6, font

- 90& 84&mult':rliant 6 & 8 par 1, car 8 fois 11 exce-
‘exceder 84,font 66 & 88, le pluficurs.

de'ou commeéce

fois dela premiere eft plus grant que celuy dela fecode,. -

&celuy dela troifiefme n'excede pasle pluficurs foisde

11 iij
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la quatriefme,qui monftrent par cefte deffinition quela
raifon de 10 4 6,eft plus grange quede 12 a8 &c:&fild
cufle pris 6 fois 10 & 6 fois 12, il en feuft venu 6o & 72,
Fuis en prenant 9 fois 8 & g fois 6,lon eufteu 54 8 72,8¢
¢ pluficurs fois de la premiere, eufle excede le plufieurs
foisdelafecode, & celuy delatroifiefme n'cufle pas ex-

cede le pluficurs fois de la quatriefme &c.

70 84 - 60 72
66 88 54 72

9 .
Et la proportion confiste pour e moins en trois termes.
FORCADEL.

Ellefera doncques endeux termesy confiderant vn
ou pluficurs milicux. Carles grandeurs d’ou fera faicte
laproportion , feront continuellementproportionelles
ounon: i elles font continuellement proportionnelles
commé 4. 6. 9 &c. alors elle fe trouuera en trois termes;
& en quatre termes en 8.12.18.27 &c.ficlles nefont pas

continucllement proportionnelles comme 6. 4. 18. 32

&ec. alors clle fe trouuera aufsi en quatre termes &c.
10 -
* Quant aufSisly a tvois grandeurs proportionnelles , la rasfonde
lapremiere a latroificfme fedit cftre doubléeaicelle , qw'elled le
JSeconde. Mass quant sl'y a quatre grandewrs proportsonclles, L ras~.
Jon dela premiere é laquatricfme fe dit eftretviplée a scelle qw'el
leadlafeconde. Et toufionrs en apres d yne plus, tit qu'ily en ane
vaen la proportion. -
. FORCADEL. '
(%gnt il y atantde grandeurs proportiénelles quon
voudra,& on les diuife toutes par La plus petite,il eft cer-

tain qu'on auraautant de grandeurs proportionnelles,-

defquellesI'vnité ferala premiere pourla [glus petite, la
denomination des raifons cotinuées, ferala fecode pous
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~ celled’apresla ﬁlus petite, & le quarré dela denomina-
tion ferala troifiefme pourlatrorfiefme grandeur, puis

_ apreslecube deladenominatio, ferala quatriefme pour
la quatriefme grandeur, & le quarré du quarré dela de-
nominatié {era la cinquiefme pour la cinquiefme gran-
deur,&c. Ainfi fe voit quelaraifon dela premiere gran-
deur ila troifiefme,cft commel'vnité au quarré dc%a de-
nomination , mais laraifon deI’vnité au quarré dela de--
nominatib eft commele quarré dela premiere grandeur
au quarré¢ dela feconde,doncqueslaraifon dela premie- -
re grandeur i latroifiefme, fera comme du quarré dela
premiere au quarré delafecode, ou commelaraifon des
quarrez des termes de la denomination de laraifon dela
premiere ila feconde:laraifon doncques de deux quar-
rez fe nomme doublée dlaraifon des coftez,parcillemée
;Jaraifon dela premiere gradeur 4 la quatriefme eft com-
me de I'vnité au cube gc ladenomination, laquelle ¢t -
comme le cube dela premiere au cube dela feconde, ou
comme les cubes des termes delaraifon :1araifon donc-
ques de deux cubes, fera nommée triplée d laraifon des
coftez :dauantage il fe voit quelaraifon de la premiere
ddeura lacinquiefme cft come del'vnité au quarré du
quarrédela denominati6 qui eft cémele quarré du quar
ré de la premiere au quarre.du quarré dela fecode,ou co
me les quarrez des quarrez destermes deladenomina-
-tion : & par ainfi la raifon des quarrez de quarrez fera
nommée quatruplée dlaraifon des coftez,&c.& delaen
ﬁrc,nant la racine quarrée des termes d’vne raifon dou-
lée, lon auralestermes delaraifon fimple; & en prenit
laracine cube des termes d'vne raifon triplée,on aurales
termes de la raifon fimple, & en prenantlaracinedela

~ racine des termes d’vne raifon quatruplée on aurales ter
‘mes delaraifon fimple,&c. Nouspouuons aufsi enten<
dre pour vne raifon doublée, vneraifon compofée de
deux raifons efgalles , & pour vne raifon triplee , nous



LE V. LIVRE DES ELEMENTS
pouuons entendre vne raifon compofée de trois raifons
cfgalles,&c.

I § .
Les grandewrs ¢ difent eftre de femsblable rasfom , les antecedens
aux antecedens, @ les confequens aux confequens.
« / FORCADEL
Enla quatriefme propofition du fixiefme liure il nous
ferademoftré que d}:.s trianglesequiangles les coftez qui
conticnnent les angles efgaux font proportionnaux,&
que ccux qui fouftiennétlesangles efgaux font de fem-
blableraifon, c’eft d dire ceux qui fentreraportent,ceft
i{cauoir lesantecedens & les fuiuans,8&c.comme 'ante-
cedentd Pantecedent,& le fuinantau fuivant, c'eft 3 fca-
uoir comme la largeur 4 la largeur, & lalongueurila
longueur, ,
, ’ 12 ’
La raifon alterse ¢St prendre Uantecedent compare a lantece-
dent . le confequent au confequent.
FORCADEL. .
‘Ilnous ferademonftré en la16 propofition de ce liure,
que il y 3 quatre lgrandcurs roportionnelles , aufsila
premicre & la troifiefme, c’eft 4 {cauoir 'dtecedent 4 I'a-
tecedent,la fecode & laquatriefme,, C'eft i fgauair le fui-
uantau fuiuant feront proportionnelles. :

| '3
. La rasfon inuerfe ou tran§pofee , ef? prendre le canfequent come
antecedent, i L antecedent comme confequent. .
FORCADEL. : T
. Tinousferadi&au correlaire dela 4 propofition de ce’
liure, que f'il y 4 quatre grandeurs proport.ionncllcs R lg
quatricfme dla 3,8 la feconde d la premiere feront aufsi
proportionnelles,cela aufsi nous fera demonitré enla6
propofition de ce Lure. SR

T T4 T : o
La compofition de rasfon, eft prendre [ antecedent awec le confe-
, qm’

-
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quent comme Y4 iceluy confequent.
. FORCADEL,

Enla 18 propofition de celiureil nous fera demoftré
quefilyd Euat’rc gradeurs proportionelles, la premiere
& lafeconde comme vne dlafeconde, feront commela
troifiefme & la quatriefme comme vne i la quatriefme. ,

1§

Ladiusfion devaifon oft prendre l'exces , dot Lantecedent exce-

de le confequent a iceluy confequent.
FORCADEL.

Enla 17 propofition de ce liure,il nous fera demofiré
que il y aquatre grandeurs proportionnelles (& y en-
tent que la premiere & la troifie{me foient Icsézlus gran-
des,vne chacunc i fon confequent)aufsila difference de
la premiere & de lafeconde dlafeconde,la difference de
la troifiefme & dela-quatriefme i la quatriefme, feront
proportionelles,ce qui nous enfeigne, que quant de qua
tre grandeurs proportionnelles la premiere eft plus pe-
tite quela feconde , il ne fe faic point dediuifion derai-
fon, fans premicrement prendre la raifon tranfpofée,ou
inuerfe,ou renuerfée.

) 16

La conuerfion de rdifon.,eft prendre Lantecedent & lexces , dont

lantecedent excede sceluy confequent.
FORCADE L.

Toutainfi qu'enla 17 propofition de celiureil nous
fera demonftre que fila raifgri d’vn toutd vnleué eft
come d’vn tout d vn leué; aufsilaraifon delarefte aule~
ué, feracomme larefte auleué : aufsiil nous feradic au
correlaire delaxg propofition de celiure, que fi la raifon
- d'vatoutd vnleué,eft comme d’vn toutd vn leué,la rai-
fon du tout alarefte, fera come dutoutdlarefte. Cequi
nous cnfei%ne ‘que quantde quatre grandeurs propor-
tionnelles,la premiere eft plus petite quelafeconde, ou
lawoifiefme plus petite quela quatriefme ,Ii(l I:(u: fy faic
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point de conuerfion deraifon, fans premierement pré&-
drela raifop inucrfe ou tranfpofée,ourenuerfée.

17 -

La vasfon de Lequalité eft quant ily a plus de dewx grandeurs
€ dautres efgalles de multitude a icelles, qui foyens prifes dewx &
denx en Vne mefine rasfon:quant come aux premseres gradenrs la
premiere & la derniere,tout amfs anx fecondes gridenrs la premiere
[eradla derniere. Om antrement prédre les exsremes en fouflrayit
les milienx.

FORCADEL,

Icelleraifon de I'equalité oude P'egalité fe trouucen
deux fortes de proportions dontla premiere eft.
a 18

La proportion ordonnce ¢St quant il fera comme [ antecedent an
confequent tout ainfi Lantecedent au confequent:gor anfSs le confe-
quent 4 quelque astre chofe,comme le confequent 4 quelque antre
chofe.

_ FORCADEL

Cela veut dire quantala confideration de trois gran-
deurs d’vne part & d'autre, que commela premiere eft &
lafeconde d’vne part,ainfi foitla premiere 3 la feconde
del’autre part,& commelafeconde d latroifiefmed’vne
part, ainfi lafeconde ilatroifiefme delautre part, &e.
clle fe peutaufsinommer eftenduc ou menée,& nous fe-
rademonftrée enla 2 2 propofition de ce Liure,

19

Mais la proportion perturbee eft , quant eftant pofees trois gran~
deurs, ¢ d antres qus [oyét qggalles e multitude a scelles, g com=
me aufSi aux premucres grandewrs Lantecedent eSt au confequent,
tout ainfi aux fecondes grandesrs Lantecedent aw confequent : g
comme anx premseres gridesrs le c3fequent d quelque autre chofe,
tout ainfs awx fecodes gradeurs quelque antre chofe dl antecedent,

FORCADEL. . -

C’eft d dire quantila confideration de trois grandeur

d'vne part & d’autre, comme la premicre 4 la feconde
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d'vne part,ainfila feconde i la troifiefme de I'autre part,
& comme la feconde d latroifiefme d’vne part, ainfila
premicre 4 lafeconde de l'autre part, &c. en prenantles
extremes d'vne part pour vae premiere & feconde, & de
Fautre part pour vne feconde & troifiefme. Elle fenom-
me auffi inordonnée ounon ordonnée, & nous ferade-~

monftrécenla 2 3 propofition deceliure, ‘
- PROPOSITIONS.
I
S'ily atant de grandesurs qu'on Youdra,d tant de gridenrs qu'on
Youdra,efgalles de multitnde,e[gallement pluficurs fois , Yne cha-
cune d la fienne, n tel pluficurs fois gw'est [ Yne grandewrd yne,
Vn tel plufiewrs foss feront toutes de toutes.

FORCADEL.

Car ayant diuiféles pluficurs fois en leurs pieces efgal-
les parla couerfe dela 2 deffinition de celiure, il eft cer-
tain parla feconde commune fentence prife tant de fois
qu’i.lpcn ferabefoing, ?'uc toutes les premieres {:icccs des
plufieurs fois feront efgalles d tous les fimples,les {fecon-
desaux fecondes , & les troifiefmes aux troifiefmes, &c.
& parainfi toutesles grandeurs enfemble feront vn tel
plufieurs fois de toutes les fimples qu'eft I'vn plufieurs
fois de fon fimple : ou bien en faifant la demonftration
dedeux i deux pluficurs fois,& de leurs fimples on trou
uerale mef{mes , & cft manifefte que {’il y atantde gran-
deurs qu'on voudra, efgalles d tant de grandeurs qu’on
voudra, vnethacune a‘n%a fienne , toutes feront efgallesd
toutes. Et cefte propofiti6 icy eft particuliere dla 12 pro
pofition de ce liure, :

¥ b e d
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Nous pouuons prendre de cefte propofition, quede
trois nombres en progrefsié Arithmetique,les deux ex-
tremes {ont doubles a celuy dumilieu:car celuy du mi-
lieu eft efgal au premier & d 'exces, & le premierauecle
dernier font doubles au premier & d lexces, C'eftd dire
que cela dudernier quieft efgal au premier, & lepre-
mier fontdoubles au premier,& la difference du dernier
au premier eft double & I'exces. Delifenfuiura quede
quatre nombres continuez en laraifon Arithmerique,
les deux extremes feront efgaux aux deux milieux,carle
premier & le troifiefme font doubles au fecond , & le fe-
cond.aucc le quatriefme font doublesau troifiefme,&
parainfi par cefte propofitié les quatre nombres adiou-
itcz enfemble ferot.doublesau fecond & au troifiefme;
& puis que nous auds efté iui;gucs 13, aufside quatre no-
bres non continuez en laraifon Arithmetique,les deux
milicux feront efgaux aux deux extremes,car {i au troif~
icfme,&a celadu quatriefme,qui eft efgal au troifiefme,
d ceftuy cy on adiouftele premier, & 4 I'autre on adiou-
{tedu (chond ce qui eft efgal au premier, les touts feront
efgaux parla feconde commune fentence, & parlamef~
me en adiouftant U'exces d’vne part & d’autre, comme
aufsiil y eft,certainemét les deux milieux feront efgaux
aux deux extremes . Aufsilon peut dire que de 4 nom-
bresenla progrefsion Arithmetique,les deux milieux
feront efgaux aux deux. extremes, pource qu'ils feront
continues ou non,{’ils ne font pas cétinucs,ﬂ aduiendra
que d'autant que le premier auecle troifie/me ferdt plus
grans ou plus petits que le double du fecond, d’autantle
fecond & le quatric?mc feront plus petits ou plus grans
au double du troifiefme, & parainii les quatre feront
doublesaufecond & au troifiefme , & de tout cela vient
que d’'vne progrefsion Arithmetique continuée faicte
d'vn nombre pair de nombres,les premiers extremes fe-
ront efgaux aux feconds , & les feconds aux troifiefmes,
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&c. & fil y a vh nombre impair de nombres en la pro-

refsion, les extremes feront doubles au nombre du mi-
Ecu,&c. T ' o

. . .
Si la premiere d La fecode eft egal plufieurs fois, come la troifief-
me & la guatrie/me,cola cinguie/me & la fecode oft Legal plufienrs
JSois, comela fixiefme a la quatriefine . anfSi la compofée de L pre-
" miere awec la cinquicfme d la fecode feva Legal plufienrs fois,com-
me La trosfic/me asec la fixicfme 4 la quatriefme. '

FORCADEL, :
Car parla conuerfe delafecode deffinitié deceliure,
& parlafeconde commune fentence,la feconde mefure-
raautantde fois la premiere & lacinquiefme , commela
quatricfme mefurerala troifiefme & la fixiefme , & par
ainfi parla mefme feconde deffinition , la premicre auec
Jacinquie{me fera vn tel plufieurs fois dela fecode , que
feralatroifiefme auecla fixiefme de la quatriefme. S1la
cinquiefme oula premiere font efgalles i la feconde, &
aufsila fixiefme oula troifiefme i la quatriefme, le mef~
- meen {uccedera.Et cefte eft particuliere d1a 2 4 propofi-
“tion de ce Liure,

ca fe
—_— f
e e

b

d

A

- . 3 . '
* Silapremiered la feconde eft [egal plufienrs foss comme latroi-
JieJme 4 la guatric/me , & lon prent legal plufieurs fois de lapre-
micve € de latroificfme,anfSi icelles prifes ¢on en la raifon ofpal-
~ de, ik chacunz & Yne chacune fera¥egal phufienrs fois,c'eft 4 fa-
74 e KK i

nj
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woir ['ne d la feconde . Lavtre d la quatricfme.
-~ FORCADEL,

Carles pluficurs fois dela feconde & de la.ciuatricfme,‘
mefureront vn chacun fon plufieurs fois parla conuerfe
dela 2 deffinition de ce liure, & les mefureront efgalle-
ment, & parla prcccdcntc;_lpropoﬁtion les deux premie-

-res pieces des derniers pluficurs fois, {erotles efgaux plu

fieurs fois de la fecode, & de la quatriefme,& par lamef-

me precedente proFoﬁtioﬁ les trois picces des derniers
plufieurs fois ferot les efgaux pluficurs fois dela mefme
feconde & quatriefme &c.Etcefte eft particuliere dla 22
propofition de celiure.

e f

s -

b—— d—

| ' 4

St la premsere d L feconde a la mefme vaifon de la trorfic/me &
laguatricfme : aufSi les efganx plufscurs foss dela premiere ¢ de
latroifiefme,aux efganux pluficurs fois de la feconde g de la gua~
trie/mey par quelque multiplication gue ce foit , awront Yne mefme
rasfon [ils /ojm' prins comme ils [entreveSpondent, |

FORCADEL.

Caren prenantles efgaux pluficurs fois des plufieurs
foisde la premiere & de la troifiefme, & les efgaux plu-
fieurs fois des plufieurs fois de la fecode & dela quatrief
_ me par quelque multiplication que ce foit,certainement

par laprecedente propofition , les feconds pluficurs fois
d’vne part, ferotles efgaux pluficurs fois de la premiere
& delatroifiefme,8 les feconds pluficurs fois de 'autre
fart, feront efgallemét plufieurs fois delafeconde & de
aquatricfme parla mefme precedente propofition , &
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rar ainfi parla conuerfe dela 6 deffinitid de ce liure, ce-
aaduiendra que des feconds pluficurs fois, fi celuy dela.
remicreeft efgal plus grantouplus petit, d celuy dela
?cconde,ccluy clatroifiefme fera femblablement efgal
plus grit ou plus petit que celuy dela quatriefme, & par
ainfi par la mefme deffinitid, des ‘Prcmxcrs plufieurs fois
celuy dela premiercaura vne mefmeraifon d ccluy dela
feconde quaura celuy dela troifiefme d celuy dela qua-
triefme, en prenant des premiers pluficurs fois celuy du
premier & troifiefme. pour vne premiere & troifiefme,
& celuy du fecond & quatriefme pour vne feconde &
uatriefme gradeurs: & pource que des fec6ds plufieurs
?ois celuy du premier, ne peut eftre efgal glus grant ou
plus petitd celuy du fecont comme celuy du troifiefme,
efgal plusgrantou cFlus petitd celuy du quatriefme, que
incontinent celuy du guatricﬁnc ne foitefgal Flus etit
ou plus grant,i celuy du troifiefme,comme celuy du fe-
cond cfgal plus petit ou plus grantd celuy du premier,
dela fenfuitle correlaire.

L. 1.
‘ [ 4
L
e J
‘————-— c—-—-—-
b d
1
g : 124
»— n—

Co CORRELAIRE, -
- Etdeld il eft manifefte, que fil y a quatre grandeurs
proportionnelles, elles feront aufsi au contraire ou enla
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raifon inuerfe proportionnelles. Cela fe peut prendre
tant en la céfideration des fimples,que des premuers plu-

fieurs fois , lefquels en la raifon conuerfe,ou en la raifon

renuerfée,ounucrfement,{eront proportionnaux, _
. Par cefte propofition icy i on medit quetroisaulnes
+dequelque marchandi(gt couftent g liures—-,& on me
" demande combien coufterét 7 aulnes de la mefme mar-
chandife, alors ic pourray prendre 3 + & 7 pour vn pre-
mier & troifiefme,& § -+ & le nombre qu’on me deman-
de pour vn fecond & quatriefme, & en multiplidt 3 +&
7 par 2,1l en viendra 7 & 14,puis en multipliant 5 + & le
nombre queiecherche par 3,ilen viendrai6,& le triple
de cela queie cherche, & parainfiie feray comme fion
me demandoit quant 7 valent16, combien vaydrontig4,
& il ¢n viendra 3 2 pourle tripledecela queie cherche,
dotla tierce partie,c’eft  fgauoir 1o -+, fera ce que ie cher
che ou quon me demande , ce queiculle trouué en diui-

fant 224 produiétde 16 fois 14 par 21 venude 7 fois 3,

& delinous pouuons prendre vnereigle pour telles de-
mandes, qu’il faut multiplier le premier nombre parle
denominateur de {a fraction , & le produi& par le cho-
minateur du troifiefme, & encores le produiét par le de-
nominateur du fecod,& ce ferale premier nombre, puis
le fecod fe doibt multiplier par {fon denominateur pour
le fecond , & letroifiefme par fon denominateur,puisle
produi& parle denominateur du premier pour le uwoif-
1efme,& par ces trois nombres 13,lon aurale nombre de-
madé enfaifantlarefte parles reigles accouftumees , lef~
uelles nous auons demonftrées en tous noz liuresde
I'Arithmetique: fi on me ditd6cques que 3 aulnes - co-
ftent 5 +~ & on me demande combien coufteront 4aul-
nes -, certainement 1a fois 3 + &4 - font 3 § & 42,puis
3 fois 5 +font 16, fidoncques 3 5 treisvalent 16,certai-
nement 42 vaudrontle cobien de 672 party par 3 5 fois
3,Ceft d {qauoir1g -party par 3 quifont 6 ;-inous pou-
uions
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uions doncques dire quant 1o de 3 fois 3 5 valent 16,
combien 42 qui eft autant comme quant § valent 16,
combien 2 il en vient 6 5, aufsi quant 2 1 valent 16, cer-
tainement 1 4 vaudront 1o --car c’cft autant comme de-
mander au premier exemple quant 3 valent6,combien
vaudrét 2,8 il en vient 1o +:nous laiffons les autres cho-
fes que nous ﬁouuions dire en ceft endroiét d celle inde
nous approcher plus pres dela fin de noftre entreprife.

5
_ Si'ynegrandewr oft egal plufienrs fois 4 Yne grandesr ,come
La foustrasCte dela foustrailte : anfSi lareste fera Yn tel pluficurs
Jusdelarefle comns’eft la towse delatoute,
FORCADEL

Cefte propofitionicy eft particulieredla 19 propofi-
-ttondece liure. Carenadiouftantalaplusgrandedde
1a partde fa fouftraitte,, vn tel pluficurs fois dlareftede
la pluspetite qu'eftla fouftraicte de la fouftraiGe parla
3 propofition du premier liure,certainement parla pre-
miere propofiud de ce liure, I'adiouftée auec la fouftrai-
¢te fera va tel pluficurs fois dela pl® petite, qu'eftla fou- -
ftrai&e delafouftrai&e,c’eft i dire la toute de la toute,&
par ainfi I'adiouftée auec la fouftraiGte feraefgalleala
lus grande, & par la troificfme commune fentéce, I'ad-
1ouftée feraefgalled larefte dela plus grade , & par ainfi
- icelle refte fera d la refte dela plus petite vn tel plufieurs -
fois,qu’eft la toute dela toute. Ou autrement vn tel plu-
ficurs fois,qu’eft la fouftraicte de la fouftraicte, foicia re-
ftedelaplus grande il'adiouftée dla pluspetite, & dela
part dela fouftraite par la mefme 3 propofiti6,& parla
premiergpropofitié de celiure, la plus grade fera vn tel
" pluficurs foisde I'adiouftée aucc lafouftraiGe qu'eftla
fouftraicte i la fouftraite,c’eft i fcavoir la toute dlatou
te,& parainfila plus petite fera efgalle 4 I'adiouftec & 4
la fouftrai&e,& par la troifiefme comune fentence, 'ad-
iouftée fera efgalle dlarefte delaplus petite , & par ainfi

: ST LL
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1a refte i larefte feravn tel plufieurs fois G 1a toute dela
toute, ' | |

e
] 3 >
| v &

f
I

)]

4
, 6
81 deux grandenrs font les e/I'gaux Pplsfeenrs fois d desx griidesrs,
&~ Guelgues fouftrasCles font les efganx plufiewrs foss d scelles mef”

mes,anfSi les refles font c/galles a scelles, ou bi€'les ¢[gaux plqimrs ,

Jous dscelles. _
‘ FORCADE L.

Car filarefte deI'vn pluficurs fois cft efgalle 4 celle,de
laquelle elle eft le plufieurs fois,I'on peut adioufterd
Tautre plufieurs fois , & delapartdela fouftrai&te, vne
- grandeur efgalleacelle dontelle eftle plufieurs fois, &
par la feconde propofition de ce liure, 'adiouftée & la
fouftrai&e ilaquelleelle et adiouftée , ferontle mefme
plufieurs fois dela grideur adiouftée,qu’eft I'autre plu-

ficurs fois de fon fimple, ceft d dire vn tel Fluﬁcurs fois

qu’eftoitla premiere,& parla3commune {entence,puis
qu'il eftainfi %uc le premier & dernier plufieurs foisd'v
ne mef{me gradeur, font efgaux entr’eux,la refte du pre-
mier pluficurs fois,fera efgalle 4 'adiouftée, & parla pre.
miere commune fentence au fimple. Et filarcitedel'va
pluficurs fois eft le plufieurs fois de celle de la?ucllc clle
eftle pluficurs fois , foitaufsi'adiouftée vn tel pluficurs
foisdel'autre fimple, & toufiours par la feconde propo-
fition de celiure,la fouftrai&e & I'adiouftée,ferot vn tel
plufieurs fois du fimple oude ce fimpleld, augl I'adiou-
ftée eftle plufieurs fois qu'eftoiét vn chact plufieurs fois
de fon fimple, & parainfi le premier plufieurs fois , {era
toufiours efgal au dernier,& parla troifiefme commune
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- fentence, larefte fera efgalle dlarefte, larefte doncques
du premier plufieurs fois, fera vntel plufieurs fois du
fimple, auquel 'adiouftée eftle pluficurs fois, quefera
ladi&erefte a fon fimple.

k -4 £ b d b ¢

> e

” _
- Lesefgalles 4 Yne nicfme ont Ve mefme rasfon,cn Vne mefine
aux efgalles.  * .
: FORCADEL

Caren prenant le§ grandeurs efgalles pour vne pre-
miere & troifiefme, & la feule pour vnefeconde & qua-
triefme,puis prenant l'efgal pluficurs fois dela premicre
& delatroifiefme, les Igrédcurs quien viendront ou qui
en feront produites , feront efgalles-entr’elles parlafe-
conde commune {entence ri(% tant de fois qu'il en fera
befoing : deld prenantle P ufieurs foisde la feule pour
Pefgal plufieurs fois de la feconde & dela quatriefme, il
cft certain parla premiere commune fentence ou facon- .
uerfe, que file pluficurs fois dela premiere eft efgal plus.
grantou plus petit au plufieurs fois de la {econde,certai-
nementle plufieursfoisdela troifiefme fera efgal plus
grantou plus petit au pluficurs fois de la quatricfme,&
parainfi parla fixiefme defhinition de ce Liure, lesdeux
grandeurs efgalles auront vne mefmeraifon i la feule,&
tout d lafois 1l feraaufsi certain que file pluficurs fois de
la quatriefme comme d’vncfprcmicrc,c(F cfgal plus petit
ou plus grant au '{Jluﬁcurs oisdelatroifiefme, comme.
feconde,aufsile pluficurs fois de la fecode comme troif~
iefme, fera efgal plus petit ou plus gritau pluficurs fois
dela premicre come quatriefme,& par ainfi parla 6 def-

LL jj ’
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finition la feule aura vne mefme raifon aux grandeurs
«fgalles:lesgradeurs inefgalles doncques n’auront point
vne mefme raifon 4 vne mefme ny vne mefme n'aura
pas vie mefme raifon aux grandeurs inefgalles.

. d ‘ e
' — . S

f ‘ —

_ 8 -

Des grandenrs incfgalles , la plus grande 4 Yne mefime ,d e

plus grade vaifon , que la plus petite:¢on Yne mefme d la plus perite

a Ve plos grande raifon,qua la plus grande.
FORCADEL.

_ Caren prenantlaplus grandedes grandeurs inefgal-

Yes pour vne premiere, laplus petite pour vne troifief=

me,& la feule pour vne {feconde & quatriefme, puis mul
tipliant la plus'grande & la glus petite par cela, lequel
multipliant la difference de la plus granded la plus peti-
te,prife parlas propofition du premier liure, excederoit

la feule, & icelle muldi Plication fefera enla plus grande.

arla premiere Yro ofition de ce liure:de 1d multphant
feule par celale plus pres deI'vnité,qui excederaoute
ra exceder le plufieurs tois de la plus petite, certainemét
comme nous i'auons enfeigné en la 8 deffinition , nous
aurons pris 'egal plufieurs fois de la premiere & dela
troiﬁcﬁ%c , &'egal pluficurs foisdela feconde & dela
quatriefme, tellement ?uc le pluficurs fois de la premie~
re excedesa celuy dela feconde,mais celuy dela troifief~
men’excedera pasleplufieurs foisdela Emricfmc » &
par ainfi parla 8 deffinition laraifon dela plus grande.
grandeur & la feule , eft plus grande que delaplus petite
. alafeule, & toutdlafois ou par vn mefme moyé en pre~
nant la feule pour vne premiere & troifiefme, & laplus

- N Y
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petite &la plus grande pour vae feconde & quatriefme,
nousaurons le pluficurs fois dela premiere excedantle
pluficurs fois di:. lafeconde,& le pluficurs foisde latroi-
fiefme n’excedant pas, le pluficurs fois de la quatriefme,
& par ainfi par la me{me 8 deffiniti lafeule d la plus pe-
tite grandeur aura vne raifon plus §randc, qu’elle n’aura
ala plus grande grandeur . Cecy aduiendra en toutes les
autres 4 caufe du lybre pluficurs fois dela premicre & de
latroifiefme , quant multipliant la difference dela plus

randedla plus petite excedera la feule. Mais fila difte
iiffcrcncc excedela plus petite,, alors en multipliant la
>lus grande & la plus petite par cela lequel multipliane.
plus petite excedela feule &c. on auracome plus toft
fa1&: certainement aufsi de deux grandeursinefgalles a-
comparées d vae mefme, la plus %randc contiendraplus.
de certaines parties efgalles de la feule que la plus petite,
& la feule fera plus grade au regard de la plus petite, que
auregard dela plus gride : d’ou viénétles denominatios.
des raifons inefgalles, & par ainfi les raifons n6 fembla-
bles. Il veutdire aufsi quelaraifondela plus petitedla:
{eule fera plus petite quede l:dplus grandedlafeule,8 la.

raifon dela feule d 1a plus grade, plus petite que de la feu:
leadlapluspetite. - . : :
d
14
« b
¢

f

- Ilnousfaut prendre en cefe propofition pource que
nousnous en voulds feruir ailleurs, que fi de quatre gra«
LL 1

LY
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deursla Yrcmicrc eft plus grande quela troificfme &Xla

fecode plus petitequela ?uatricfmc laraifondelapre-

miere alafeconde, fcraf us grande que delatroifiefme
- dlaquatriefme: car par la premiere particde cefte pro-
pofiué la raifon dela premiere d1a feconde, eft plus gra-
‘dequedelatroifiefme dla feconde,laquelle parla fecon
departic de cefte propofition eft plus grandlz, ?ue dela
aroifiefme i la quatricfme,& i plus forte raifon,la raifon
delapremiere ala fecode fera plus grande que dela troi-
- fiefme 4 la quatriefme : & par vne {emblable maniere de
demontftrer,fi la premiere eft plus petite que la3, & la fe-
_conde eft plus grande quela quatriefme, laraifon dela

premicre ilafecode fera plus petite quedelatroifiefme .

alaquatriefme.

: 9 .
. Celles qus ont Yne mefmeratfon a Yne , font efgalles entr'elles,

& celles anfquelles yne,d Yne mefmne rasfon iccﬁes aufSs font ¢f-
Zalles entr’elles. . ' _
: FORCADEL '

Car prcrﬁicfcm&t fi elles eftoient inefgalles par la pre-

hiere particdela precedente ‘propoﬁtion » laplus gran-
deauroit vne plus grande raifon a la feule , que n’auroit
lapluspetite : & fecondement i elles eftoient inefgalles
parlafeconde partie dela precedére propofition la feule
auroit vne plus gride raifon i la plus petite,qu’elle n'au-
roitdlaplus grande,& par ainfi d’'vne part & d’autre,el-
les feront efgalles comme la propre caufe desraifons ef
gallesenla 7 propofitionde cz lure. '
a e

[

c

: 10
~ D'icelles qui ont raifon & Yne mefme gyandewr celle qui a la plus
grande vaifon jcelle oft plus grande: ¢ celle a lagmelle “yne mefme

e e -
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& laplus grande yasfon, icelle cft plus petite.

FORCADE L. |
Car premieréement fi celle quia vne plus gride raifon’
d vnemefme, cftoit efgalle ou plus petite dautre, elle
auroit vne mefme raifon ou vne plus petite raifon i la
feule, parles premieres parties dela 7 & 8 propofitions-
de ce liure:& fecondement fi celle dlaquelle vne mefme:
3 vne plus granderaifon eftoit efgalle ou plus grande, la
feule auroit vne mefme raifon ou plus petite d1celle, par
les fecondes parties des mef{mes propofiti6s , & parainfi-
d’vnepart, celle qui aura l:if)lm graderaifon feralaplus
gride,, & del'autre part celle d laquellela feule aura vae
flus grande raifon feralaplus petite, comme en cftant
¢s propres caufes en la 8 propofition de ce liure.
a

b

¢ .

Il veutdire aufsi que celle %tii avne plus petiteraifon
alafeule,eft Plus petite, & celledlaquellela feule a vne
plus petite raifon, eftla plus grande. :

. 1X =
Les vaifons qus font les mefmes 4 Yne ; font aufSi les mefmes en~

trelles. -

FORCADEL R
Il veut dire que fi laraifon de deux premieres grideurs.
eft telle que la raifon de deux fecondes, & laraifonde
deux fecodes telle que laraifon de deux troifiefmes, cer~.
tainement laraifon des deux premieres , fera telle quela.
raifon desdeux troifiefmes: car en prenant I'egal plu-~.
ficurs fois des antecedens, & I'egal plufieurs fois des fui- .
uans ou confequens, par quelque multiplication quece.
foitI'vne & l'autre, certainement par la conuerfede la 6.
deffinition de celiure, file pluficursfois de 'antecedent -
des premieres cft efgal , plus grantou plus petitau plu-
ficurs fois de fon fwiuant,aufsile pluficurs fois de lante- _
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. cedent des fecédes fera efgal plus grant, ou IPlus petitau.

luficurs fois de fon fuiuant : & par vae mefme conuer-
¥e »le plufieurs fois de'antecedent des troificfmes, fera
efgal plus grant ou plus petit au pluficurs fois de fon fui-
uant:car le pluficurs fois del'arfeecedét des {econdes,, eft
tel 4 fon fuluant,ainfi en prenant les deux premicres gra
deurs pour vne Prcmicrc & feconde, & les deux dernie-
res pour vnetroifiefme & quatric{me,la raifon des deux
frcmiercs feratelle quelaraifon desdeux dernicres par

adicte 6 deffinition.

g h 1
a4 ¢ ' 4
5 d f—
1 m »

- En cefte propofition eft le lieu , 1 ou nous devons in-
terpreterla queftion fuiuante , vn.capitaine ou coronal
ayat foubsluy 3000 foldats auecdes viures pour 7 mois
efttellementafsiegé de U'ennemy de fon prince, qu'il ne
voitaucun moi(cn de fecours, ny de defafsiegement juf-
quesilafindel’
nir de foldats auec {foy:prenons pour Peftime des viures
quila 4200 efcus,& fi en 7 moisil defpent 4200 efcus,
en 12 moisil auroit befoing de defpendre 7200 efcus,
maisaulicudetant il en 2 4200 ,fidoncques 7200 re-

uicnnentd 4200, certainement 3000 hommes reuien-.

drontd 1750, Ainfi nous voyons que la raifon de 3000

foldats i 1750 eftcommede 7200 4 4300,laquellccft

commede 12 4 7,& par ainfi par cefte propofius larai-
fonde 12 37,feracomede 3000 3 19§0.11 faudra donc-
ques multiplier les hommes qu'ona,parle nombredes
mois pour durant lefquelsonades viures, & partirle
produid parlenobre gc_s mois qu'on {'atét eftre afsiegé.

< u

an, lon demande combien il doibt rete-

mmaatalladiedl TR UL T
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Larefte de cela qui fe peut direicy fiirles reigles de trois
reciproques ou obliques, nous lc laifferons iufques au
temps qu'il plairad Diecuqu’en fon propre lieu, lesau-
tres fagons particulieres foyentdemonftrées par nous,
comme defia nous l'auons fait par deux fois.
12
S'sly a tant de grandesrs qu'on “voudra proportionnelles comme
Wne des antecedentes fera 4 “Yne des confequentes , tout asnfs feront
tostes les antecedentes d toutes les confequentes.
FORCADEL.- ,
Caren prenant Iefgal plufieurs fois de tous les antece-
dens,& l'efgal plufieurs ?Q'ls de tous les fuiuans par quel-
que multiplication %uc cefoit'vn & I'autre , certaine-

‘ment par la conuerfe de la 6 deffinition de ce Liure,prife

titde fois qu'il en fera befoing , les pluficurs fois des an-.
tecedens ferot efgaux plus grans ou plus petits aux plu-
fieurs fois des fuiuans vn chactiau fien, & par la ‘i)rcmic-

TE grdpoﬁtidn de celiure tousles plufieurs fois des ante-

cedens enfemble d tous les antecedens enfemble, feront
vn tel pluficurs fois qu’eft vn chacun plufieurs fois de
fon antecedent , & par lamefme tous les plufieurs fois
des fuinans enfemble A tous les fuiuans enfemble, feront
vn tel plufieurs fois queft vn chacun plufieurs fois d fon
fuiuant , & dauantage par la fec6de commune fentence,
&ec. Sil'vn des pluficurs fois des antecedés eft efgal plus
frant ou plus petit a fon plufieurs fois des {uiuans, tous -
es pluficurs fois de tous lesantecedens en vn plufieurs
fois,ferot efgaux plus grans ou plus petits,d tous les plu-
fieurs fois de tousles futuansen vn plufieursfois, & en
prenantl'vn desantecedés, & fon fuiuant pour vne pre-
micre & feconde grideurs,& tous les antecedens & tous
les futuans pour vnetroifiefme & quatriefme , certaine~
ment par la 6 deffinition de celiure,laraifon de I'vn des
antecedens 3 fon fuiuant fera comme celle de tousles
antecedens 4 tousles {uivans, MM h
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- Decefte profoﬁtion icy nous en pouuons tirerla de-
montftratio dela divifion:car quant nous voudrons par-
tir 6o par 24,ilenviendra 2 £ ,pource quelaraifon de

20 fois 2 -,C’eft A fcauoirde so 4 20,eft commede s d 2,

& aufsilaraifon de 4 fois 2 +,Ceft d fcauoirde 10 3 4, eft

commede 5 4 2,& parla precedente propofition, com-

mede 5o 4 20, & par cefte propofition la raifonde 60 3
24,¢ft commede 10 4 4,& parla precedéte propofition,
commede 5 4 2: tout ainfi doncques que § contient 2,

deux fois & demy , aufsi il eft bien faict que 60 contien-

ne 2 4 deux fois & demy,&ec.
- Par cefte propofition aufsinous prenonsles reigles de

trois particulicres des fimples reigles de compaignies, & °

les femblables : car nous prenons toutesleurs mifes en-
femble au premier licu pour tous les antecedens ou tous

les fuluans, & ce qu'il ont gaigné , nous le metonsau fe<
cond lieu,pour tous les fuiuans, ou tous les antecedés, &

au troifieime lieu doibt eftrela mife d'vn chacun pour

vn chacun antecedét ou vn chacun fuivant,& il en vien-
dravn chacun fuiuant, ouantecedent, pourle gaind’vn

chacun. Aufsinousdifons par cefte propofition que
7"c; & de 5 47 eft vnemefme,&c. Semblablementnous
abreuions:2Zen 3, carla raifon de 4700 d 5900 eft la

rers rxs

- mefme, qu'elt de 474 59, &c.  Aufsinous difons par
cefte propofition que 7 cubes plus14 lignes diuifées par

8 quarrez de quarrez,plus 16 quarrez,fontautant com-
me 7 cubes partits par 8 quarrez de ?luarrcz, oucomme
-14lignes partits par 16 quarrez,c’e

2t abreuiés font -, carlaraifonde sood~700,de 503

ddirey partipar8
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lignes:carlaraifon de 7 cubes 4 8 quarrez de quarrez,cft
tc%lc quede 14 lignesd 16 quarrez. Aufsinousdifons
par cefte propofitié que quant -+ de quarré font efgaux
d §88,certairement 1 quarré vaudra784,& le cofté d'i-
celuy 28:car laraifon de - de quarré d196,c’eft d {cauoir
le tiers de 'vn au tiers de l'autre, eft comme de + de quar
ré a 588,& comme - de quarre font efgaux d 588 , aufsi
= de quarré & + de quarré,c’eft d {cauoir 1 quarré eft ef-
gald 588 & 196, Cleft d fcauoir i 784, &laraifon pour-
quoy lesraifons font telles,eft enla 15 propofition fui-
uante, . -

: 13 ‘ .

St la premieve & la feconde a la mefme raifon qu'a la trotfiefme

& laquatriefme, ¢ la troifiefme & la quatricfme & Yneplus gran-

de rasfon que la cinguiefme a la fixsefme: anfSilapremiere ala fe-

conde,awra Yoe plus gride raifon,que la cinquicfme & la fixief/me.
FORCADEL, .

. Car parlaconuerfe dela 8 deffinition de ce liure, lon
pourra prendre vn tel efgal plufieurs fois dela troifief~
me, comme vne premiere , & dela cinquiefme, comme
vne troifiefme, & vn tel efgal plufieurs foisde la qua-

" triefme comme vne feconde,& de la fixiefme comme v-

ne quatricfme, que le pluficurs fois dela troifiefme , ex~
cederale pluficurs fois dela quatriefme , & le plufieurs
fois dela cinquicfme n’cxccgcra pasle plufieurs foisde
la fixiefme, de 14 en prendt vn tel plufieurs fois dela pre-
miere comme dela troifiefme & cinquiefme ,& vn tel'
pluficurs fois delafeconde , comme dela quatriefme &
dela fixiefme,certainemét par la conuerfe gc lafixiefme
deffiniti6 de ce liure, le pluficurs fois de la premiere ex-
cederale plufieurs fois de la feconde,car le plufieurs fois
dela troilExcfmc ,excede le pluficurs foisdela quatrief~
me , maisle pluficurs fois dela cinquiefme n’excede pas

Fois dela fixiefme, & par ainfi parla 8 deffi-,
nition de celiure, laraifon dela premiceredlafecode fe= -
HHoh deceud a0l MM i =
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ra plus grande que de la cinquiefme,comme troificfme,
i la fixiefme comme quatrie{me.

m ' h I SR
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" Aufsifilaraifondela premiere i la feconde, eft com-
me dela troifiefme dla quatriefme,laquelle {oit plus pe-
tite que celledela cinquiefme i la fixiefme, certainemét
laraifon dela premiere dla feconde, fera plus petite que
delacinquiefme i la fixiefme: car parla conuerfedela 8
deffinition lon pourra prédre vn tel efgal plufieurs fois
dela cinquiefme & troifiefme, & vn tel efgal pluficurs
fois de la fixiefme & dela quatriefme , que le pluficurs
fois de lacinquiefme excederale plufieurs foisdela fix-

iefme, & le plufieurs fois de la troifiefme,n’excedera pas

le plufieurs fois de la quatriefme , & en prenant vn tel
plufieurs fois de la premiere qu'eft celuy c{: latroifiefme

& cin%uicfmc,& vn tel plufieurs fois dela fecéde quleft-

celuyde la clluatricfmc & fixiefme , certainement parla
conuerfedela 6 deffinition, le plufieurs fois dela pre-
micre n’excedera pas le plufieurs fois de la feconde,mais
le plufieurs foisdela cinquicfmc excedele plufieurs fois
dela fixiefme, & parainfi parla mefme 8 deffinitionde
celiure,laraifon de la premiere 3lafecode , fera plus pe-
tite que delacinquiefme d la fixiefme, Il refte maintendt

ddemonftrer ‘guant de quatre grandeurs la raifon dela '

premiere dlafeconde, eft plus grande que dela troifief~
me dla quatriefme,comment on doibt multiplier la pres
miere & la troifiefme & comment les deux autres , telle-
mentque le Fluﬁcurs fois dela premiere excedele plu-
fieurs foisde la feconde, & le plufieurs fois dela troifief
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men’cxcede poitle pluficurs fois dela quatriefute, pout.

" faire cela il eft certain par cela que nous venonsde de--
monftrer, que la grandeur qui aura vnctelleraifon ila
feconde qu'eftde Fa troifiefme 4 la quatriefme, aura vne
plus (Fctitc raifon dlafeconde que n'ala premiere i la fe-
conde, & par ainfi parla 10 pro (Poﬁtion deceliure,elle
fera plus petite que la premiere:foyent doncques multi-
pliéesla premiere & la troifiefme par cenombre ou mul

- titudeld,lequel multipliant la di!gcrcncc delapremiere -

aladicte gradeur excederoitlafecéde, puis apres foyent

mulcipliées lafecode & la quatriefme par ce nombrel3,
lequel multipliantla quatriefme, fera v plufieurs fois
efgal au plufieurs fois de la troifiefme, ou qui excedera
incontinétle plufieurs fois dela troifiefme, & parainfi
par la 6 defhinition, & larefte prife dela 8 propofition
de celiure,comme nousl'auonsinterpretée, le pluficurs
foisdelapremiere excederale pluficurs fois de la fecon-
de,& chuy delatroifiefme n'excedera pasle plufieurs
foisde la quatriefme. Nouspouuons prendreiufques.
icy,que f’i? y a quatre grandeurs, defquelleslaraifon de
lapremicred lafeconde foit plus grande que dela troif-
iefme i la quatriefme,aufsi la raifon dela quatriefme dla
troifiefme, fera plus grande que dela feconde 4 lapre-
miereparla8 dc?ﬁnition:car nous pourrons prendre vn
tel pluficurs fois de la premiere & dela troifiefme, & vn
teldelafeconde & dcfa quatriefme,que celuy dela qua-

. trniefme excedera celuy dela troifiefme, & celuy dela fe=.

" coden’excedera pas celuy de la premiere.Ou bien (com-
menousauons veu ) la gradeur quialaraifondlafecon-
detelle,qu’eft dela troifiefme 4 la quatriefme, eft plo pe-
tite que la premiere,& par ainfila feconde d ladicte gran
deur aura vne plus grande raifon qu’ila premiere parla

2 partiedela 8 propofition de ce liure, & parle correlai-

redela 4 propofitio de ce liure, & par cefte propofition,

laraifon de la quatriefme dla troifiefme, fera plus gran-

MM iy
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dequedelafeconde dlapremiere. -

: 14 ' - o~
Sila premiere 4 la feconde a la mofme raifon,quw'a L troifiefme

4 la guatriefme , o la premiere eft plus grande quela troificfme, -

anfSi la feconde fera plus grande que la quatriefme. Que fi lapre-

muere et efFalled la troifiefmcwg/?i lafecode fera efpalle 4 la qua-

tricfme: & fi plus petise,anfSi fera plus petite. )
FORCADEL _

I1dit celaapres auoir dit,qu’il eft certain comme tref-

manifefte , que de quacre grandeurs proportionnelles fi

la premiereeft cfgﬁlc plus grande ou plus petite d la fe-

conde, aufsila troifiefme fera c_f galle plus grade ouplus -

petite & la quatriefme: car premicremét i la premiere eft
plus gride quela troifiefme , parla premicre particdela
8 propofitio de celiure,laraifon dela I.{premicrc ilaqua-
triefme, fera plus gride que dela troificfme d la quatrief
me, & par laprecedente propofition quedela Frcmicrc
ilafeconde,& parainfi parlafecode partie delaro pro-
. pofition de celiure, lafeconde feraplus grande quela
quatriefme. Secondement fila premiere cft cfga&c ila
troifiefme, parla premiere partie dela 7 propofition de
celiure,laraifon dela premiere 4 la quatriefme,feratelle
que delatroifiefme d lgl quatriefme, ceftidireparlar:
propofition de ce liure,telle qu'eft dela premicre dla fe-
conde, & parainfi parlafeconde partiedela g propofi-
tiondeceliure , lafeconde fera efgalledla quatricime,.
Tiercement fila premiere eft plus petite que la troifief-
me,par la mefme partie dela 8 propofition , la raifon de
la premiere 12 quatric{me,fera plus petite que de la troi
fiefme 4 la quatriefme, C'eft d dire par la'prcccdentc;}pro-
foﬁtion quede la:iprcmicrc alafeconde, & parainfi par
a feconde partie dela 10 propofitio,lafeconde {era plus
petite que la quatricfme, o |

. e - . o«
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Les parties ont La mefme rasfon anec lewrs efgaux plufienrs fois,
f tmf:ﬁis sls font pris comme sl fmmref}mﬁlmrp ) Vs fo
- FORCADEL. |
Caril y auraautit de partics en 'vn plufieurs foisqu'é -
Tautre, defquelles vne chacune dla fienné aurala raifon
des multipliées, il y aura doncquesautant d'antecedens
ue de fuluans, & parla 12 propofition, 'vne des pieces
- ¢l'a plufieurs fois d I'vne des pieces de 'autre pluficurs
- fois,auralaraifon deI'vn plufieurs fois  'autre,& parla’
11 propofition de celiure, les multipliées aurontla rai-
fon des plufieurs fois. Cefte propofition eft comme par-
ticull.icrc,‘ ourcgarde d1a premiere propofition du fixief-
meliure.

¢ d
Tl — b

4

Quant doncques lon nous dira que-+, de quarré font
efgaux i §88 en multipliant I'vne & l'autre par 4, ilen
vient 3 quarrezZ & 23 52, qui auront laraifon de 2 de
quarréd 588, puisen prenant latierce partie de 3 quar-
rez& de 2352, enviédra 1 quarré & 784,quiontaufsi
laraifon de 3 quarrezd 23 52 parcefte gropoﬁtion,dée
ques parla 1 1 propofition de celiure, la raifon de+de
quarré 3 588,fcracommede 1 quarréd 784,8 toutainfi
que-; de quarre valent §88, aufsi 1 quarré vautou eft ef-
gald 784, & pource quelaracine quarréede 784 eft 2.8, <
cértainementle cofté du quarré fera28, &c. Aufsifile

+d’vn quarré oude quelque grandeur vautoueft efgal
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d 12 certainement le triple fera efgal au triple,c'eft 4 fga<
uoir 1 quarré ou quelque grandeur fera efgald 36, car
nous auons pour comencement,que toute fraction mul-
tiplice par (gn denominateur, fait autant d’vnitez qu'il
y aau numerateur delafraction, doncquesla raifonde
=i 12,{eracommedel’'vnité,oud’vn d 36,& toutainfi
que-- vaut 12,aufsi vo ; oul'vnité vaudra 3 6,ouferacf-
‘glallc d36. Nouspouuons aufsi prendre en cefte propo-

tion pour adioufter i la premiere propofitio du dixief-
me liure,que de deux grandeurs inefgalles en fouftrayit

“delaplus grandela moiué, & de ce quirefterala moitié,
cela ce pourra faire tant de fois qu'il reftera vne plus pe-
tite grandeur que la plus petite : car lamoitié dutouteft
plus petite que le tout, parla 9 commune fentence, & la
quarte partic du tout plus petite quela moitié du tout
parlamefme, &laquarte partic de la moitié du tout,
ceft adire)’o&aue p(}us petite que la moitié de la moitié,
¢'eft d dire quela quarte partié, &c. Ceque nous pren<
dronsainfi, quela premiere moitié fera ;]Ius grande que
lafeconde, la feconde plus grande que la troifiefme &e.
Deli foit mulupliéela plus petite grandeur iufques a ce
plufieurs fois13;qu'il excedela plus randc,par?a dema-
ded’Archimedeoula 5 definition de ce liure,& par au-
tant de fois foit prislamoitié delaplus grande & dece
gui refterala moitié , & la derniere moiué foit prife tant
¢ fois qu'on 4 pris la plus petite.grandeur,pour exceder
la plus gride, il eft certain que la plus grande grandeur,
fera plus grande que ledernier plufieurs fois , & 4 plus
forte raifon le premier pluficurs fois fera plus grant que
le dernier. Or par cefte propofition la raifon du premier
plufieurs fois au dernier,fera comme la plus petite gran-
deur 4 la derniere moitié, & par ainfila plus petite gran-
deur fera plus grande que ladernieremoitié , & a lus
forte raifon, fi de la plus grande fe fouftrait plusdela
moiti¢, 8 de ce quireftera plus de la moitié,cela ce pour-
| ra faire

-
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- rafaire tant de fois qu'il reftera vne grandeur plus Fctitc

que la plus petite. Par cefte propofition aufsi laraifon de
+d%, feratellequede +a +&c. douvientqu'enladi-
utfion des fra&ions , nous abreuions les numerateurs
quantil {e peut faire, aufsila raifonde 4 4 <, {eracom-
mede s d 6 &c.
16

Si quatre grandesrs font proportiownelles aufSs alternement fe-

vont proportiannelles, ‘ : '
. -FORCADEL, .

Car en prenant 'egal plufieurs foisdela premiere &

delafeconde, & aufsi le plufieurs fois de la troifiefme &

- delaquatriefme,I'vn & l'autre, par quelque multiplica-

tion que ce foit, certainement la rarfon du plufieurs fois

‘de la premiere au pluficurs fois dela feconde , fera com-

medela premicere dla feconde par la precedente propo-
fition,c’eft d dire parla 11 propofition de ce liure, com-

- melatroifiefmed la quatrie{me,c’eft d dire, encores, par

la precedente propofition & 11 propofition de ce Liure,
come du pluficurs fois dela troifiefme, au pluficurs fois
dela quatriefme,& parla x4 propofition de ce liure, fi le
pluficurs fois de la premiere eft efgal plus grant, ou plus
petitau pluficurs fois de la troifiefine , certainementle
pluficurs fois de la feconde fera efgal plus grane, ou plus
petitau pluficurs fois dela quatricfme:& parainfi parla
¢ deffinition de ce liure,la raifon de la premiere i 1a troi-
ficfme,fera telle qu'eft celle dela fecode d la quatriefme.

o
Oy
|
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. Nous pourons prendse en cefte prop oﬁ;iﬁ\tlx vne ma-




LE V. LIVRE DES ELEMENTS
niere de demonftrer, quefil yaquatre grandeurs pro=
_portionnelles, ellesferont en la raifon renuerfée propor
tionnelles: caren faifant comme la feconde i la premie-
re, toutainila quatriefme d vne cnquiefme, certaines
ment par cefte propofition laraifon de la premiereala

troificime, eft comme delafeconde d la quatriefme, qui-

eftcommedelapremiere dlacinquiefme, par cefte mef-
mc(prog)oﬁt'ion ,&parlarr propofition de ce liure, la
raifon dela premiere dla troificfme,eft comme de la pre:
micre mefme dlacinquiefme , & parainfi parla g pro-
ofition de ce liure,Ja traafiefme & la cinquiefme feront
efgalles, & parla y propofition de celiure,laraifon dela
quatriefme ilatroificfme, fera comme de la.quatrielme
mefme dlacinquiefme, cefta fcauoir parla 11 propo-
firion ce celure,comme dela feconde d la premicere.
Nous pouuons dire aufsi que il ya ‘guatre grandeurs
defquelles laraifon dela premiere 4 la feconde, foit plus
grande que dela troifiefme i la quatriefme, aufsila rai-
{on dela premiere d la troafiefme, fera plus gradeque de
lafeconde ala quatriefme:car celle plus IPeurc qutﬁa:prc,
miere, quiavne mefme raifon ilatroifiefme, par cefte
.propofition, c}u’a lafecondeila quatriefme, 4 vne plus
petiteraifon a latroifiefme, quen’ala premiere parla 8
propofition de celiure, & parla 13 propofition de celi«
ure,laraifondelapremicreila troichmc, fera plus gra-
dequedelafecondeala quatrie(me . ' Et parvne mefme,
maniere de faire ou {emblable;en prénant au heir de cel<
le plus petite celle plus grande , lon pourra dire que fide
quatre grandeurs , la raifon dela premieredla feconde
elt plus petite que n'eft celle delatroifiefme dla quatri-
efme, aufsila raifon dela’premierédla troifieftne, fera
pluspetite quedela feconde i la quatriefme. Nous pou-
uons aiwrcndrc aufsi en cefte propofition , que fi.on prent
Lefgal plufieurs fois de deux grandeurs,la raifon de'vn.
plufieurs fois d-celle delaquelleil e}, fera telle que de

.
)
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- Yautre plufieurs fois a autre grandeur.

I .

St les grandeurs compofees font proportiomnelles, auffs scelles di -

uifees feront proportionnelles. , o

, FORCADEL

Il nous propofe deux touts diuifez vn chacun en deux
pieces,& dit que filaraifon del'vn touc d fa picce,eft c6-
me de l'autre tout a fa piece, aufsi la raifon des pieces de
I'vn tout fera comela raifon des picces de l'autre tout:ou
bié que {1l y a quatre gradeurs proportionelles, defquel
lesla rcmierc?oxt plus gride quela fecéde, certainemét
la raiﬁ)n deladifference dela premiere & delafecode 3
lafeconde fera commela difference de latroifiefme& de
la quatriefme dla quatriefme: car lon pourra toufiours
frcndrc en lapremiere vne piece efgalle d la feconde par
a 3 propofition du premier liure,& enla troifiefme vne

piece efgalle 4 la quatriefme parlamefme propofition,

& en prenant I'efgal plufieurs fois dcs' pieces des deux

touts, lon prendra I'efgal plufieurs fois des deux touts,

ar la premiere propofition de ce liure, c’eft d fcauoir de
Fa premiere & dela troifiefme, & en prenantl'efgal plu-
fieurs fois des deux pieces {ouftraiftes, C’eft i fcauoir de
lafeconde & dela quatriefme , certainemét par la fecon-
de propofition de ce liure les deux plufieurs fois d’vne
chacune d’icelles mis enfemble , ferot vn efgal plufieurs
fois d’vne chacune d'icelles fecode & quatriefme,& cer-
tainement parla conuerfe dela 6 deffinition de celiure,
file pluficurs fois de la premiere, eft efgal plus grant ou
plus petitau dernier plufieurs fois delafeconde, le plu-
fieurs fois dela troifiefme fera femblablement efgal plus
grant ou plus petit au dernier plufieurs fois dela qua~
triefme,& en fouftrayant du plufieurs fois de la premie
re,& aufsidu dernier pluficurs fois de la feconde,le pre-
mier plufieurs fois de fa fecode, il reftera le plufieurs fois
deladifferencedelapremiere dla fecondc,%xi feracfgal

‘ NN ij .
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plus grantou plus petit au fecond plufieurs fois dela fe-
eonde parla; commune fentence,oula § commune fens
tence,& en fouftrayitdu Pluﬁ’curs'fois dela troifiefme,

& dudernier plufieursfois de la quatricfme , le premier -

pluficurs fois de la quatriefme. Il reftera femblablement
par I'voe ou l'autre de(dites communes fentences, le
pluficurs fois de la difference de latroifiefme dla qua-
triefme, lequel fera femblablement efgal plus grant ou
Ylus crctit aufecod plufieurs fois de la quatriefme, & pac
a 6 deffinition de celiure,lefdictes gradeurs feront pro-
portionnelles, en la raifon diuifée , C’eft i feauoir que la
raifon de la difference delapremiere & delafeconded
la {econde,fera telle que fera laraifon dela difference de
latroifiefme & de la quatriefme 3 1a quatriefme.

z K b — a
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Nous pouuons prendre icy, que {il y a quatre gran~
deurs, dc};'qu clles lE raifonde lya E?;cm‘icrz i lgfc'céd%rfoit
plus gride que delatroifiefme i la quatriefme, 8¢ la pre-
miere eft plus grande que la fecode, & la troifiefmae plus

rande que la quatriefme, certainement laraifon dela
Eiﬁ'crcnce de la premiere & delafeconde dla feconde:
fera plus grande ?ug deladifferencedela troifiefme &
dela quatriefme d [a quatriefme, car fi delapremiere &
de eelle cinquiefme & plusperite que l‘ahr;umierc quia
vne mefme raifon d lafecéde qu'a latroificfme 3 laqua-
wicfme , on fouftraitlafeconde, ileeltera la difference:

—— W
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dela premicere dla feconde plus grande quela difference
de la cinquiefme dla feconde parla § commune fenten-
ce:mais par cefte propofition I'vne des differences, c’eft
a fsauoir la plus petite,a vne mefmeraifon d lafeconde,
qu'a la difference delatroifiefme, & dela quatriefme
la quatriefme, & parla premiere partiedela 8 propofi-
tion de ce liure,clle a vne plus petite raifon 4 la feconde,
que n’alautre difference : doncques par la 13 propofi-
tion de ce liure,la raifon de ladifference de la. premiere
& delafeconde dlafeconde, eft plus grande que n’eftla
raifon de ladifference de la troifiefme & dela quatrief-
me i la quatriefme,& par vne m¢fme maniere de demon
ftrer , en prenantau lieu d’vne cinquiefme & plus petite
- que la premiere, vne cinquiefme & plus (Frande quela

premicre, lon demoftsera que fi laraifon de la premiere
a lafeconde eft plus petite que deld troifiefme 4 la qua-
triefme,& la premiere & la troifiefme font plus grandes
quelafeconde & la quatriefme, vnechacunc ila fienne,
certainement laraifon de la difference delapremiere &
delafeconde i la fecode,fera plus petite que de la diffe-
réce dela troificfme & de la quatriefme i la quatriefme.

8 .

3 t
Si les grandeurs diusfees font proportionnelles, anfSi scelles com-
pofées /'grerwr proportionnelles. |
. "~ - .PORCADEL. :
- Ilveutdire quefil yaquatre grandeurs proportion-
naclles,la raifon dela premiere aueclafeconde i la fecon
de, fera commedela troifiefme auecla quatriefmed la
uatriefme:car en prenantP'egal plufieurs fois de la pre-
micre & de latroifiefme, & I'egal pluficurs fois de la fe-
¢6de & dela quatriefme, Fvn & 'autre par quelque mul
tiplication que ce foit, certainement parla conuerfede
la & deffiniud, file plufieurs fois de la premiere eft efgal
plus grant ou plus petitau pluficurs fois dela feconde,
aufsi femblablement e pluficurs fois de la troifiefme fe-
o .~ 7 NNij
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raefgal plus grant ouplus petit au plufieurs fois dela

vatriefme : delaen prenant v telefgal & fecond plu-
fieurs fois de la feconde & dela quatriefme, qu’on aura
pris de la premiere & dela troifieflme, & adiouftantle fe-
cond pluficurs fois delafeconde, au plufieurs fois dela
premiere & au premier plufieurs fois de la feconde, puis
adiouftant le ﬁ?cond plufieurs fois de la quatriefme an

lufieurs fois de la troifiefme & au premier plufieurs

oisdela quatriefme,certainementle plufieurs K)is de la
premiere & le fecond pluficurs fois dela feconde,le glu—
fieurs fois dela troifiefme & le fecod pluficursfoisdela
quatriefme,ferontI'cfgal plufieurs fois dela premiere a-
uecla feconde, & delatroifiefme auecla quatriefme par
la premiere propofition de ce liure, & par la fecode pro-
pofiti6 les deux plufieurs fois dela feconde & dela qua-
triefme, feront aufsi 'efgal plufieurs fois de lafecode &
de la quatriefme, & par la feconde ou quatriefine comu-
nes fentencesfile plufieurs fois de la premiere auecla fe-
conde ;eft efgal plus grantou plus petit au dernier plu-
fieurs foisdela fgcondc,aufsi par lcgmcfmes communes
fentéces le plufieurs fois dela troifiefme auecla quatrief
me, fera efgal plus grit ou plus petitau dernier pclluﬁcurs
foisdela quatriefme, & par la 6 deffinition la raifon de
~ lapremicre & dela feconde dlafeconde, fera telleque
delatroifiefme & dela quatriefme 4la quatriefme. Ou

autrement {oit premieremen tlaraifondela 6fm:micrc a~

ueclafeconde i vne plus petite quelafeconde telle que
delatroifiefme auccfa quatriefme i la quatriefme. Ileft
certain que fi dela premiere auecla feconde, fe fouftraic
la plus petite quela feconde,il reftera vne grandeur plus
-grande quela premiere,, & parla precedente propofitié
Iaraifonde laj’i&c refted laplus petite quela feconde,
fera come dela troifiefme 3 Ia quatriefme, c’eft 4 {gauoir
parla 1 propofition comme dela premiered lafecade,

& par la 14 propofitid, comme ladicte refte eft plus gra-

-
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de quelapremiere., aufsila plus petite quelafeconde fe-
raplus grande quela fcconge,ce quieftcontrela g com-

.mune fentence, foitaufsilaraifon dela c1premicrc auecla
feconde d vne plus grande que la feconde, comme de la
troifiefme auec la quatriefme d1a quatriefme, il cft cer-
tain que fi delapremiere auecla feconde, fe fouftraitla
plus grande que lafeconde , il reftera vne grandeur plus
petite que la premierc,laquelle par la precedente propo-
fition auralaraifon telle dla plus grande quelafeconde,
qu'alatroifiefme 4 la quatriefme,c’eft i fcauoir parla1 o
propofition de ce liure,telle qu'eft de la premicre d la fe-
conde,& par la 14 propofition de ce liure, comme ladis
¢te refte elt plus petice que la premiere, aufsila plus gran
de quelafecode eft plus petite quelafeconde : ce quiett
contre lamefme commune fentence. Il faudra doncques

uelaraifondelapremiereaucclafeconde dlafeconde,

oittelle que de la troifiefme auecla quatriefme 4 laqua-
triefme , comme la;propre caufe donclaraifon delapre-
micre dlafecode,e 'tglgc qu'eft dela troifiefme ila qua-
trielme en la precedente propofition.. -

2 3 .
- f .
d e f

Nous pouuons prendre en celfte propofition que fil'yp
a quatre grandeurs , defquelleslaraifon dela premiere
lafeconde,foit plus grande que dela troifiefmea la qua-
triefme, certainementlaraifon dela premicere auecla fe-
conde dlafeconde,f{era plus grande,que delatroifiefme
aueclaquatriefme dda quatnefme - car celle plus petite
que la premicre, quia vnemefmeraifon dlafecéde quia
ki troifiefme d]a quatriefme ,adioultéeaucclafeconde,
fesa plus petite que la premiere & la feconde parla 4 co-

a
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mune fentence, & parla 8 propofition de ce liure, celle
Flus petite aueclafeconde, aura vae plus petiteraifon d

afeconde que n’ala premiere auecla feconde i la fecon-
de,mais par cefte propofition, la troifiefme auec la qua-

triefme d la quatriefme,ontla raifon telle qu'ala plus pe

tite que la premiere auecla feconde dla feconde, & par

ainfi parla 13 propofition de celiure,la raifon dela pre-
" miere aucclafeconde dlafeconde, fera plus grande que
n'eftcelle delatroifiefme auecla quatriefme ala quatri-
efme. Aufsipar vine mefme fagon de demonttrer, lon
pourradire quefil y a quatre grandeurs, dontla raifon
dela premiere d la feconde, foit plus petite 1guc: delatroi
fiefme i la quatriefme, certainementla rai
miere aucc(}a fecondeilafeconde, feraplus petite que
n’cft celledela troifiefme auccla quatriefme ala quatri-

efme,en 1prc:na.nt au licu d’vne plus petite que la premie-

re,vne plus grande quela premiere, ayantvne telle rai-
fondlafzconde qu’alatroifiefme d la quatriefme.Nous
pouuons prendre aufsi en cefte propofition , que fil ya
?uatrc grandeurs dct}ucllcs laraifondelapremicredla

ec6de,foit plus grande que dela troifiefme d la quatrief
me, & la premiere auec la feconde font efgalles i la troi-
fiefme auecla quatriefme , certainement la feconde fera

lus petite qu:,]la quatriefme,parla 1o propofition de ce

lure,pource qu’vne mefme grandeur aura vae plus gra-
deraifon 3 lé.?ccondc, qu'elle n’aura dla quatriefme,par
ceflé propofition & au contraire &tc.

o 19 : |
. S5 towt asnfi que lc tout oSt an tout lc fouftrasét et au fouftrasi:
@ larefted Larefte, fera comme le towe au tonc. , ,

PORCADEL.

Car parla 16 propofitionI'va tout i fon fouftrai,au-.

ravnctelleraifon quel'autre toutd fon fouftrai&, &

1z 37 propofition, la refte del’vn tout 3 fon foultraid,

aura vac telleraifon quelarefte de Lautre toutd i}l’:? %u
. aid,

ondelapre-
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{trai& , & parla 16 propofition lareftede I'vn tout ,ila

refte de Yautre tout, aura la raifon telle qu'eft du fou-

ftrai¢t del'vn toutau foultraict delautretout,c’elt i fca

uoirparlarr Fropoﬁtion,vnc raifon telle qu'eft du tout

autout,ou del'vn tout d 'autre tout. Et pource que nous

auons demonftré que la raifon delareftedel'vntourd

fon fouftrai&, eft comme la raifon de larefte del'auure

tout 4 fon fouftrai&, parle correlaire dela 4 propofitio,

ou par ccla qu'auons prisenla 16 propofition de celi-

ure,la raifon du fouftrai&t de ’vn tout 4 fa refte,eft com-

me du fouftrai& de autre tout i fa refte, & parla prece-

dente propofition, laraifon del'vntoutd fa refte, fera

commedel’autre tout farefte:ou bienayantdit quela

raifon delarefte.de I'vntoutd larefte de 'autre tous,eft

-comme del'vn tout dl'autre tout,par la 16 propofition,
laraifondelareftede'vntoutdl'vn tout,eft commede -
la refte de Fautre tout 4 'autre tout,& parle correlare

dela 4 propofition,la raifondel'vn tout i fa refle,eft co-

me delautre tout i farefte, &c. Dotil eft manifefteque

f1 les grandeurs font proportionnelles en la raifon com-

pofée,aufs clles feront proportionnelles en la conuer-

fion de raifon.
.

“ ; |- b
€ Sfr—t—d
Nous pouuans prendre de cefte propofition quefiy
cubesmoins 14 lignes, font ppoféesi partix;lpar 8 quar-
ez de quarrez moins 16 quarrez, il en viendra 7 cubes
moins4 lignes diuifées par 8 quarrez de quarrez moins
16 quarrez,& pource quelaraifon de 7 cubesd 8 quar-.
rez de quarrez,eft come de 14 lignes d 16 quarrez, Ceft
a {cauour que la raifon du tout au tout, eft come dufou-
fra& mr%ouﬁrai& ,certainement la raifon de 7 cubes
moins £ 4lignesa 8 quarrez de quarrez, moigsox 6 quar-
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rez,feracomme de 7 cubes & 8 quarrez dequarrez,oude
14 lignes & 16 quarrez,c’eft 4 fcauoir de 7 4 8 lignes:
doncqueslecombien dela diuifion fera par cefte propo-
fit16, & par la 11 propofitié come 7 diuifé par 8 lignes,

Nous pouuons prendre aufs: en cefte propofition,que
filaraifon'd’vn toutd vn tout, eft plus grande que d'vn.
fouftrai&@ i vn fouftrai&,laraifon dc%a reftea larefte,.
fera plus grande que deI'vn tout 4 'autre tout:car la rai-
fon del'vn tout d fon fouftrai&, fera plus grande que de
T'autre tout a fon fouftrai& parla 16 propofition, & par.
la 17 propofition,laraifon delareftede 'vn tout i {fon
fouftrai&,feraplus grande que delarefte de I'autre tout
i fon fouﬂra'u.g »& parla 16 propofition,laraifondela
refte i la refte,fera plus grande que du fouftrai& au fou-
ftrai@,& par.ainfi elle{fera plus grande-que du tout.au
" toutparla 13 propofiti6 &c.Et en paffant plus oultre la
raifon delarefte a fon tout,fera plus grande que de la re-
fte i fon tout, & parla 13 propofition, laraifondel'va:
toutd {a refte, fera plus petite que deautre tout a fares
fte: ce qui nous enfeigne que fi de quatre grandeursla
raifon dela premiere ala fecode,, eft plus grandequede
latroifiefme dla quatriefme, la premiere & la traifiefme -
eftansles plus grands, vne chacune i la fienne,certaine-
ment la raifon de la premiere 4 la difference dela pre-
miere lafeconde, fera plus petite quede latroifiefme d
la difference de la troigef me i la quatriefme. Nous
pouuonsaufsi prendreicy que il yatant.de grandéurs
gu’on voudra d’vne part,& vn autreautantde gradeurs

‘vnautre part, telles qu'vane chacune des antecedentes
d’vne part 4 vne chacune des antecedétes de 'autre part,:
ayent vne plus gride raifon qu'vne chacune{a fuivante
d’'vnegpartd vnechacune fa fuivante delautre part,tous
tes les grandeurs d’vne part mifes .enfemble 3 toutesles
gradeurs del'autre part mifes enfemble,auront: vne plus
-grande raifon;qu’vane chacune des fuivankes, ladernicre
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4 vne chacune des fuindtesla derniere , ou que toutes les
{uiuantes i toutesles fuiuantes : mais elle fera plus petite
quedelapremiere grandeur i la premiere grandeur.Car
laraifen dela premiere gradeur d 1a (econde d'vné party
~ feraplus grande quede lapremiere grandeur dla fecon-
dedel’autre part parla 16 propofition,& par la 18 pro-
_pofition la raifon dela premicre & delafeconde ala fe-
conde, fera plus gride que dela premiere & de la fecon-
deilafecode, & encores par la 16 propofition laraifon
delapremicére & feconde d’vne part 4 la premiere & fe-
conde del’autre part,fera plus grande que de la feconde
alafeconde, & parcefte propofition laraifon dela pre-
miere 3 la feconde, fera plus grande que dela premiere
& lafeconde dla premiere & lafecode : voyez defia que
laraifon de toutes 4 toutes eft plus grande que du fuiudc
au {uiuant, mais plus (pctitc quedela premicre dlapre-
miere , & par vne mefme fagon de demonttrer,la raifon
delafeconde dla feconde, feraplus grande que dela fe-
conde & troifiefme,ila feconde & troifiefthe , & 4 plus
forte raifon la raifon de lapremiercd la premiere , fera
plus grande que delafeconde & troifiefme dla feconde
& troifiefme,& parla 16 propofition la raifon dela pre-
micre d’vne partd lafeconde & troifiefme de la mefme
part,fera plus grande quede la premiere de 'autre part,
aux deux autres de 1a mefme part, & parla 18 propofi-
tion,la raifon des trois mifes enfemble d’vne part d la fe-
conde & troifiefme,fera plus gride que des trois de 'au-
tre Enart mifes enfemble a la %econdc & troifiefmedela
meime part, & parla 16 propofition la raifon des trois
aux trois,{era plus grande que des deux aux deux:voyez
vn peu comme la raifon de toutes 4 toutes eft plus gran-
de que de tous les fuiuans a cous les {uiuans,&  plus for- -
teraifon que d’vn fuiuant d vn {uivant,ceft 4 {gauoir du
troifiefme au troifiefme. Et par cefte propofition plus
petite quede la premiere 4 la premiere, E(; coel‘a: qu'ona
)
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fait des deux d'vne part & d’autre auec les premieres, 16
le peut femblablement faire des trois d'vne part & d’au-
tre,auccles premieres,&c. Ne te fatigue pas a deméfirer
que la raifon de toutes a toutes foitrplus grandequ’vn
chacun fuluant a va chacun futuant,finon du dernier au
dernier:car cela ne conuient pas i toutes telles gradeurs,
mefmes aux fix grideurs fuluantes §,6,7:3,4,6. Car laif-
fant les trois premieres d'vne part, & les trois autres de
Yautre part: 1lP eft bien vray quelaraifonde18d13,eft
plus grande que de 7 46,8 plus petite quede 5 3 3,mais
clleett pluspetite quede 6 d 4.
20
S'ily a tvois grandesrs &r & autres efgalles & icelles denombre,

qui foyent prifes dewx a dewx,¢on en La mefme vasfon, ¢ en la vas-

fon de Lefpalise,la premiere st plus grande que la troificfme:asfSi
La quatric[me fera plus grande gue la troifiefme. Que fi la premie-
reeftefpalle a la trosfie/me la quatrichme fera efgalle a la frxicfme:
& fi icelle et plus petite,Uamere fera anfSi plus petite.
FORCADE L. o

. Car premierement fi la premicre d'vne pare, eft efgalle
alatroifiefmede la mefme part, certainemét par le cor-
relaire de la 4 propofitié de ce liure,}araifon de la troif-
iefmedelautre part i fafeconde , eft comme de la troif=
iefme deladicte part i fafeconde,qui eft par la premucre
particdela 7 propofition , comme delapremicre dela-
difte partafafeconde,c’eft 2direcommedela premiere
delautre parc a fafecode,& par la 2 propofition larai-
fon delatroifiefme del'autre part a fa feconde,fera com
me de la premicre de 'autre parta lamefme feconde, &
far la premiere partic dela 9 propofition la premierede

‘autre part fera efgalle i la troificfme:mais fi la premiere

d’vne part,eft plus grande que latroificfme de lamefme -

part,toufiours parle carrelaire de la 4 propofition larai-
ton delatrotfiefme delautre parta fafeconde , eft com-
‘medelatraifiefme de ladiéte partd {a feconde ,laquelle

el W o T
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ar la 8 propolfition eft plus petite que dela premiere de
fadi&c partdfafecode, quielt commedela premiere de

Yautre part d fafeconde, & parla 11Propoﬁ tion laraifon
delawoifiefme de l'autre part d fafecode, eft plus petite

“quelaraifondela premiere de Pautre partala me{me fe-

conde,& parla 10 propolfitiola premiere de l'autre part
feraaufsi plus grande que la troifiefme deautre part. Er
fila premiere is premueres eft plus petite que la troifief-
me cfes bremieres,toufiours par vne mefme raifon,la rai-
fon dclf; troifiefme des fecondes i la feconde, fera com-
me dela troifiefme des premieres dlafeconde, laquelle
parlamefme 8 propofition eft plus grande que laraifon
dela premiere des premieres d1a feconde,c’eit 4 dire que
dela premiere des fecondes dla fecode, & parla 23 pro-
pofition, laraifon dela troifiefme des fecondes 4 la fe-
conde, fera plus grande que dela premiere des fecondes
dlafeconde & parla mefme 10 propofition,la premiere
desfecondes feraplus petite quela troifiefme,

P _— d
b — — c:
¢ f

- Lon pourroit dire aufsi par la 3 6 propofitié prife deux
fois,& parla 5 x propofitionque la raifon des premieres
slttelle que des troifiefimes prifesde mefmes ordres , &
parla 14 propofition,fi la premicre despremieres eftefe
galle plus Agrandc- ou plus petite d fa trorficfme , aufsila
premiere des{econdes , fera femblablement efgalle plus
grande ou plus petite 4 {2 troifiefme. Nous pouuons fai-
reaufsid vicoup , ou du premier coup la premicre fago
de demonftrer en cefte forte: car laraifonde la premiere

- desfecondesa fa feconde, eft comme de lapremiere des

premieres & fafecade, Luaucllcﬁ' la premiere des premie-
xeseft efgalle plus grandeou plus petited la troificfme
' 00 i
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des premieres,clle fera telle plus grande ou plus petite, &
laraifon delatroifiefme des premieres & fafeconde, par
la7 ou 8 propofitions, laquelle parle correlairedela 4
propofition eft telle qu'eft de la troifiefme des fecondes
a fafeconde, & parla 11 ou 13 propofitionslaraifon de
lapremiere des{econdesd fa f cconSc,fcra telle plus gra-
deou plus petite 4 laraifon dela troifiefme des {econdes
dfa feconde, & parla g ou 10 propofitions, lapremicre
des fecondes fera femblablement efgalle plus grandeou
plus petite dlatroifie{me des fecondes. :

- 21 :
S'ily d trois gyandeurs ¢oo d asutres ¢fFalles d icelles de nomibre,
qui foient prifes desx 4 deusx ,¢o en la mefme vaifon ¢ la propors
rion dicelles fort pertwrbée gen la rasfon del e[zalité,la premiere .
oft plus grande que la trotfiefme, anfSs la quatriefme fera plus gri-
de que L fixic/me:gquefi la premicre eft efpalle 4 la troificfme,anfSs
laguarricfme feraefpalles ldﬁxiefmejxécelle eft plus petite Lan~
tre feva auSi plus petste, S o

‘ FORCADEL.

Carlaraifon delafeconde des fecondesd fa premiere,
eft commelatroifiefme des premieres i fa feconde , par
lecorrelairedela g c{)ro ofition, laquelle eft efgalle plus
petite ou plus grande dla raifon ch}a premiere, des pre-
mieres 4 {a feconde parla 7 ou 8 propofitions, laquelle
efteellequ'eftdela I!:condc des {fecondes 4 fa troifiefine,
& parainfiparla 1 1 ou 13 propofitions , laraifon dela
feconde des fecondes i fa premuere, eft efgale plus petite
ou {Plus grande 4 laraifon delamefme feconde d fatroi-
fielme, & parla g ou io propofitions, fila premiere des
premieres grandeurs eft efgalle plus grande ou plus pe-
tite d fa trorficfme, aufsi fcmblaglcmcnt la premicre des
{econdes fera efgalle plus grande,ou plus _pctitc ila troi-
fi¢fmedesfecondes,ou i fa traifiefme. L'0 peut aufsi co-
mencer lademontftration dlafeconde des fecondes par
fatroifiefme, & la paracheuer dlaraifon dela mefme fe-
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conded fa premiere &.
b ——404——— ¢
¢ - f
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S'ily a tant de grandewrs qw'on “voudra , ¢« d asstres efgalles d
scelles de nombre qus [oyent prifes dewx: 4 deux en la mefme raifon,
anfSi en lavasfon de ['e[gallseé elles fevant en la mefme vasfon.

FORCADEL

Car detrois grandeurs d’vne part, & trois d’vn autre
part, defquelleslaraifon dela premiere d lafeconde foic
comme la premiere dla feconde, & dela fecode i 1a troi-
fiefme,telle qu'eft dé lafecdde i la troifiefme,fi on prent
I'efgal plufieurs-fois des premieres, I'e{gal pluficurs fois
des fecondes, & I'efgal pluficurs fois des troifiefmes, vn
chacun par quelque multiplication (iuc ce ot certaine-
ment par la 4 propofition de cé liure le (rluﬁeurs foisde
la premiere d’vne partau pluficurs fois de fa feconde,au-~
ront vne mefme raifon quele Fluﬁcurs fois dela premie;
re de lautre partau pluficurs foisde fafeconde,& larai--
fon du plufieurs fois dela fecode d’vne part,au pluficurs:
foisde fa troifiefme,feracommme du pluficurs fois dela
feconde delautre partaupluficurs fois de fa troifiefme:

parlamefme 4 propofitjon,& parlazo propofition,file:

?

pluficurs fois.de la prémiere d'vne part, eft efgal plus.
grantou plus petit au plufieurs fois gc {atroifiefme,auf-.
i femblablement le pluficurs fois de la premiere, de
L'aucre part fera efgal plus grit ou plus petitau plufieurs
foisde fatroifiefme, & parla 6 deffinition de ce liure, la

raifondela premicred latroifiefme d’vne part,fera com- -
medelapremiere dla troifiefme del'autrepart. Etfuly

enad’auantage d’vne part & d'autre efgallement,en pre.
nantles woifiefmes pour fecondes , par vine mefme.ma-
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niere de demonftrer toufiourslaraifon dela premiered

la derniere , feracomme de la premiere d laderniere . Et
.en prendtl'efgal plufieurs fois des troisd’vne part,& I'ef

gal Yluﬁcurs fois des trois de l'autre part, va chacun par
* quelque multiplication que ce foit, parla 15 & x1 pro-
foﬁtiés prinfes tat de fois qu'il en fera befoin, toufiours

es plufieurs fois d’vne part {eront proportionnaux aux
pluficurs fois de I'autre part &c. SN
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Nous pouuons prendreen cefte propofition que fil y
atrois grandeurs d'vne part, & encores trois d’vn autre
part, & Ja raifon dcla premiere des premieres dla fecon-
de foit plus grande, quedela Yrcmxcrc desautres dla fe-
conde, & encores laraifon de la feconde des premicres &
la troifiefme, foit plus grande que de la feconde desau<
tresd la troifiefme: aufsila raifon de la premiere des pre=
micres i la troifiefme, fera plus grande que dela premie«
rc desautres d la troifiefme; car celle quia vne mefme rai
fondlatroifiefme des premicres qu'ala feconde des au=
tres d la troifiefme,a voe Flus petite raifon i latroifiefme
des premieres,que n'alafeconde des premicres parla s

propofition de ce liure, & parla 10 propofition de ce li-

ure, ellceft plus petite que la feconde des premieres , &

parla 8 propofitié de ce liure, la premiere des premicres
auravneplus grande raifondicelle :Plus petite, qu'clle
n’aura i la feconde,& a plus forte raifon que la premiere
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. pEvcLIDE 149
desautresilafeconde,& de rechef celle quiaura vnerai
fon dladie plus petite , telle quala premiere des aucres
alafeconde, f’aura plus petite que de la premicre des pre
mieres d ladite plus petite par la mefme 13 propolition
deceliure, & parla mefme 10 propofition la premicre
despremieres {erala plus grande,& parla 8 propolition.
de celiure , auravne plus grande raifondla troifiefme
des premieres que n'aura la{fecande trouuée , laquellea
laraifon telledladicte troifiefme, quala premiere des
autresa latroifiefmepar cefte propofition , & parlass
propofition de celiure la raifgn dela premicre des pre-
micres ila troifiefme,{era plus grande que de la premic-
redesautresd latroifiefme. Quantlé nousditquedeux
ont fait compaignie, & qu'ils ont gaigné 29 efcus, &
pource que I'vn amis 1o efcus pour 4 mois, 'autre 6 ef-
cus pour 3 mois ,on demande combien reuientde gain

advn chacun felonl'argent & le temps,nous muluplions

ta par 4fait 40, & multiplions 6 par 3 fait18, puisa-
presainfi que nousl'auens demonitré al'interpretation

ue nous auons fajte fur I’Arithmetique de Gemme
2’hrifon,nousdiuifon§z 9 efcusdlaraifon de 40 &18,&
ilen vient 2a pourl'vn,& larefts, c'eft d fcauoir 9,pour
Tautre : voyez commelaraifon de2ad g, c'eft a fgauoir
du gain au gain,eft comme de 40 4 18 dontl'vn eft venu

de 4 fois 1a,& autre de 3 fois 6:& toutainfi qu'en diui-

fant 40 par 4 ilen vient'argent del'vn,puis diuifanc 1 8
par 3,ilen vienclargent de%’autre :aufsi fion diuife 20
Kda.r 4ilenviendra g, & diuifant 9 par 3 il en viendra 3.
aintenantnous dirons que laraifonde 5 4 3, feratelle
qu'eftde I'argeatal'argent : carla raifonde 10 d 4o eft
commede 204 5,8 de 40 3 18 commede 20 ip:dauan-
tagede 18 3 6,eft telle que de 9 d 3:laraifon doncquesde
$ a3, feratellequede 10 3 6 par cefte propofition &c.
ILlnous faut prendre aufsi en cefte propofitid que files
raifons fimples font efgalles, aufsi clles cﬁagspdoublécs
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LE V. LIVRE DES ELEMENTS
ferontefgalles,caril y aura trois grandeurs d'vne part,&
troisd’vn autre part ,defquelles %a raifon dela feconde
d’vnepartdlatroifiefme,{eracomme dela premiere dla
feconde,c’eftddire comme dela premicre dlafecode de

(g:condc alatroifiefme,
& paramnfi parla 11 propofition de celiure, laraifonde
la &cédc d’vne partdla troifiefme, fera comme dela fe-
condedel’autre partd la troifiefme,& par cefte propofi-
tionlaraifon doublée fera efgalle, outelle qu'eft larai-
fon doublée, Ceft d dire que %a raifon delapremiercdla
troifiefmed’vne part, fera come de la premiere dla troi-
fiefme del'autre pars,& par vo mefme chemin, files rai~
fons fimples font efgalles aufsi elles eftant triplées, qua-
truplées,&c.ferot c%gallcs. Dauantage fi les raifons dou

blées,triplées, ou quatruplées, &c. font efgalles, lesrai- -

fons fimples,dont elles font doublées,triplées ou quatru

plées &c.feront efgalles:car files doublées font efgalles,
- &les fimples font inefgalles , il yaura trois grandeurs

d’vnq part, & trois d’autre part,defquelleslaraifondela

premicre ala fecode d’vne part,fera Flus grande ou plus -

petite,quelaraifondela premiered lafeconde del'autre
part, & laraifon delafeconde dla troifiefme d’vne part,
fera aufsi plus grande ou plus petite que-dela feconde d
latroifiefmedel'autre part , parla 13 propofition dece
liure, & parainfi comme nous auons dit, laraifon dela
premiere dlatroifiefme d’vne part, fera plus grande ou
plus petite que dela premieread la troifiefme de lautre
part, d’ou viendroit que les raifons doublées ne fergient
pasefgalles. Nous y adioufterons encores lademonftra-
tion de telles ou femblables queftions:quelqu’vna védu
vne piece de quelque chofe, 44 liures, & gaigne d raifon
de dix pour cent; mais on demande fil vouloicgaigner
douze pour cent, combien il luy faudroit reuendre-vne
chacunedesautres telles picces:;- ILeft certain quelarai-
fonde 10 d100,eft come de 44 Liures d cela que ka picce
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‘PD’EVCLIDE. 150
luy a coufté,& laraifon de 100 112 eft comme celaque
la pieceluy i coutte,a cela qu'il la veut reuendre,, & par
ainfi par cefte Propoﬁtion commerroeftd 112 ainfife-
ra 44 A celaquiil veut reuédrela piece pour gaigner dou-
ze pour cent, doncquesil reuendrala piecedlafeconde
fois 44 liures 16 folz , car quant de 110 on fait 112 ,de
44 liures on en fera 44 liures 16 folz,& pour y employer
la 11 & 16 propofitions de ce liure , il eft certain que 1a-
maislaraifonde 110 d 100 , n'efttelle que de 444 cela
quilaacheptéla piecce, quelaraifonde 110 d 44 nefoit
telle que de 100 i celaquela piece luy a coufté, laquelle
par vne mefme raifon eft telle, %u'c[t de 112 dcela quiil
veutreuendre la picce dla feconde fois,& par ainfilarais
fonde 110 344 feratellequeden2 d celaqu'il doibt re-
uendrela pieced la feconde fois , doncques la raifon de
1103 112, feracommede 44 luresd 44 liures 16 folz.
Nous difonsdoncques & caufede cela, quantde 110 on
fait 112 , combienferalonde 44 liures & il en viendra
44 liures 16 folz. Etpar vne mefmeraifon, fi en reuen-
dant la piece 44,0n gaignero pour cent,en rabatant dix
pour cent, ou voulant endurer vnetelle perte, on aura
d’vnetelle piece 36 liures,car quant 1 1o reuiénentd go,
certainement 44,reuiendront d 36,

23 |

5"l 5 a trois grandeurs ¢or encores d autres efgalles de nombre d
scelles gus foyent prinfes dewx & dewx: en Yne mefme rasfin , g l2
Lewr proportsi fost pertwrbée:anfSi en la varfon de L'efgalic, elles fe-
vont en Yie mefme rasfon. -

FORCADEL

Car de troisgrandeurs d’vne part & troisd’vnautre
part,defquelleslaraifon dela premiere dlafeconded’v-
ne part, foit comme delafecode d Ja troifiefme del'au-
tre part, & laraifon delafecondea la troifiefme d'vne
part, cft come dela premiere dla fecode delautre part,

11 I'6 précI'efgal pluficurs fois des trois premicres, & I'ef:
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LE V. LIVRE DES PLEMENTS
gal pluficurs fois des trois autres'vn & I'autre par quel-
ue multiplication que ce foit,certainementle pluficurs
?ois de la premiere d'vne part, au plufieurs fois de fa fe-~
cbde,aura vne mefme raifon qu'a ll; premiere dlafecon-
de,parla1s propofition, Ceftd dire parla 1 x propofi-
tion comme de lafeconde de I'autre part 4 fa troifiefme,
_ quicfttelle qu'eft laraifon du pluficurs fois d’icelle au
plufieursfoisde fa troifiefme par lamefme 1 5 propofi-
tion, & par lamefme 11 propofitien; laraifon du Plu—
{icurs fois ce la premiere d’vne partau plufieurs fais de
fa feconde,fera comme le pluficurs fois gc lafeconde de
Fautre part au plufieurs fois de {a troifiefme,& de rechef
ke plufieurs fo1s de la fecode d’vne part, au plufieurs fois
de fatroifiefme, eft comme la fecode i la troifiefme, qui
eft comme de la premiere de lautre parta fa fecode,ceft.
i fgauoir comme du pluficurs fois dela premiere deI'au-
tre part, au plufieurs fois de fa feconde par lefdictes 15 &
z1 propofitions de ce liure: doncques parla 2 ¥ propofi-

116 fi le plufieurs fois de la premiere d’vne part , eft efgal -

plus gratou glus petitau Fluﬁcurs fois de fa troifiefme,,
aufsi femblablement le pluficurs fois dela premierede

Tautre part,fera efgal plus gratou fplus petitau plufieurs’

fois de fatroifiefme, & parla 6 detfinition de ce liure , la:
raifon dela premiere i [a troifiefme d’vne part, feratelle
queftcelle dela premiere del'autre partd fa troifiefme..
Ouautrementen prenantefgal plufieurs fois des deux
premieres & delafecode des fgccédcs, & I'efgal plufieurs

foisdes deux dernieres & dela feconde des premieres,

Fvn & l'autre par quelque multiplicatié que ce foit, cer-
tainemét parla 4 propofition la raifon du pluficurs fois.
dela premiere d'vne part , au plufieurs fois defa fecode,.
feracomme du pluficurs fois cﬁ: lafecodedel'autre part,
au plufieursfois de fatroificfnre, & parlefdiGes 1y 11
propofitions laraifon des pluficurs foisdelafeconde &
troifiefme d’vne part,fera comme celle des pluficursfois.
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PPEVCLIDE. 1§51
delapremiere & feconde del'autre part &e. & filarai-
fon de la troifiefme d’vne part 4 vne quatriefme, eftoit
comme d’vn autre i la premiere del’autre part,en prenit
la troifiefme & quatriefme d'vne part pour vne feconde
& troifiefme, & lapremiere & la troifiefme de l'autre
part pour vne feconde & troifiefme &c. toufioursla rai-
fondela premiere dla dernicre , fera comme celle dela
premiere dladerniere,&c.
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Nous pouuons prendre aufsi en cefte propofition que:
fil y a trois grandeurs d'vne part, & encores trois de Fau
tre part, & laraifon dela premiere alafecode d’vne Fart
cft plus grande que delafeconde dla troifiefme del'au-
tre part, & encoresla raifon dela feconde dla troifiefme
d'vne part,cft plus grande quedela premiceredlafecon-
dedel'autre part : aufsilaraifon dela premiere dla troi-
fiefme d’vne part, feraplus grande quede la premiere 3
la troifiefme del'autre part. Car celle quia vne telle rai-
fon iladernicre despremieres, qu'ala premiere desau-
tres dlafecode, a vne plus petite raifon dla derniere des
frcmicres,quc n'alafeconde Apar la 13 propofitiondece

iure, & par ainfilafeconde des premieres eft plus gran-

de que ladicte grandeur par la 1o propofition , & parla

& p::f ofitié la premiere des premieres avne plus gran-

dexaifon alatrouvée qu'ellen’ad fa focode, & d-plus for

teraifon que n'alafecode desautres ifa lgrlgiﬁefmc,mais,
> 1)
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celle quia dlatrouuée vneraifon telle qu'eftdela fecs-
de des autres i fa troifiefme, elle l.’a plus petite que dela’

premiere des premieres d la premiere trouuée par ladiGe
13 propofition, & parla mefme 10 Ipropoﬁtion deceli-
ure,la premicre des premieres fera plus grande quela fe-
conde trouuée, & par ainfi par la 8 propofition elle aura
vneplus granderaifon 4 fa troifiefme,que n'ala feconde
trouuée i ladi&e derniere, laquelle par cefte propofitis,
eft comme la premiere des autres d faderniere, & parla
13 propofition de celiure,la raifon dela premiere d’vne
artd fa derniere,{era plus grande que dela premiere de
"autre part 4 fa derniere. '

Nous pouuons aufsi prendre en la precedente propo-

fition & en cefte ¢y, que plufieurs raifons d'vne part ef-
alles a plufieursautresde'autre part, vne chacune ila
f1éne, ou deux d deux, compofent des raifons efgalles en
y adiouftant cela que nous prendrons enla 23 propofi-
tion du fixiefme liure.
. Stlapremieve a la feconde a lamefme rasfon quw'a la trosfiefme
a la quatriefme , ¢orla cinquiefme a la feconde 4 la mefme vasfon
gwalafixiefme d la quatriefme : AufSs la compofee de la premiere
aswec la cinguscfme a La feconde , aurot la mefme vasfon que La troi-
Jiefme awec la fixiefme a la quatricfme, :

FORCADEL.

Carlaraifon dela premiere d1a feconde, feracome de
latroifiefmedla quatriefme, & parla 4 propofition, la
feconde dlacinquicfmeaura la raifon telle que de la qua
triecfme d la fixiefme,& parainfi parla 22 propofition de
celiure,la premicre auravnetelle raifon a la cinquicfme,
3u’a la troifiefmed la fixiefme , & parlax8 propofition

eceliure, la premiere auecla cinquiefme d la cinquief~
me, aurontvne telleraifon qu'ont la troificfme auecla
fixiefme i la fixiefme , maislaraifon dela cinquiefmed
lafeconde, eft telle qu’eft dela fixiefme 4 1a quatric{me,
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PD'EVCLIDE, 152,
.doncques parlamefme 2 2 propofition la premiere auec
la cinquiefmed la feconde , auront vne mefme raifon
qu'aurontla troifiefme auccla fixiefme d1a quatriefme.
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 S'ilyagnatre grmdeurs roportionnelles ,la plus gmnde ¢ la
plws petite feront plus grandes que les dewx: antres. .
, : FORCADEL, ,
Car laplus grande eftant au premier lieu,la plus petite
fera au quatriefme lieu, oubienla plus gran(fe eftantla
premiere, la plus petite feraladerniere parle droict d'v-
ne mefme raifon de la premiere & lafeconde qu'eftdela
troifiefme d la quatriefme,& aufsi parla 14 propofition
de celiure:& parainfien fouﬁra}yant la troiﬁc(E)c de la
premiere, & la quatriefme delafeconde parlaz propofi-
tion du premier liure,la raifon du tout au tout eftant ¢co-
me du fouftrai& au fouftrai&, parla 19 propofition de
ce liure, laraifon deladifferéce dela premiere 3 la troif-
iefme,d la difference delafeconde 4 la quatriefme, fera”
commedela premicre d1a feconde,& par la 14 propofi-
tion,la difference dela premiere 4 la trojfiefme,fera plus
grande queladifferencede la feconde 4 la quatricIPmé,
& en adiouftitla troifiefme & la quatriefme i'vne & &
T'autre difference, certainement la premiere auec la qua-
trielme, feront plus grandes que les deux autres parla 4
commune {entence. Car en agiouﬁant aladifferencede
lapremiereila troifie{me,Ja troifiefme & laquatriefme,
on refait la premicré & y adioufte on la quatriefme,&
enadiouftant ila differepde de 1a feconde i 1a quatricf-
me,la mefme quatriefme &la troificfme, on rc(}ait lafe-
conde & y adioufte on la troifiefime,
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Aufsi ayant fouftrait la feconde delapremicre &1la
quatriefme de la troifiefme, il eft certain quelaraifon
gcs differéces fera comme de la premiere i latroifiefme
parlai6& 1y proFoﬁtions deceliure, & ladifference
dela premiere dlafeconde,fera plus grande quela diffe-
rence delatroifiefme dla quatriefme parla 14 propofi-
tion de ce liure, en adiouftant doncques  vne chacune
differencela feconde & la quatriefme, il eft certain que
la premiere & la quatriefme feront plus grandes quela
troifiefme ilafecode parla mefme 4 commune fenten-
ce:car en adiouftant dladifference dela premiere i la fe-
conde, lafeconde & la quatriefme, lon refait oulon re-
prentlapremiere,, & lon y adiouftela quatriefme, & cn

adiouftant i I'autre differécela quatriclme & lafecode,

lon reprendrala troifiefme,& y adiouftera on la fecéde.
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A MONSIEVR GVETAVLD,
DOCTEVR EN MEDECINE, EN LA
' ville d’Orleans.

¥ ONS1EVR,ayant pour diuerfes ot~
) cafions efté contrain@(cdme vous
R [cauez)de difcontinuer mes legons
HENV |\ del'Algebre, & ce pédant receuce
%3] bienfai& du Roy, deftre mis au -
nombre de fes lecteurs és {ciences Mathematiques
en cefte Vniuerfité de Paris, ie n°ay voulu faillir de

faire en machargetellediligence queie laiffaffe

vn chacun quelque bonne occafion de contente-
ment, efperat toutesfois aller toufiours de bien en
miculx, de forte que lafinde mon trauail peuft
fuppleer au deffaut du commécement. Aueccefte
intétion, 'ay continué la traducion des Elements
d’Euclide iufques a ce fixiefme liure , auquel prin-
cipaleméteft parlé des figures re@ilignes fembla-
bles, chofe quiimporte c%c beaucoup, tant pourla -
Eerfpe,&iue que pour ParchiteGture. Orvous ay-ie

ien vouludedier cefte traduétion,tant pour vous
feruir d'vn perpetucl tefmoignage dema bonne.
volonté,comme aufsi pour vousrendre’honneur

ueie vous doibs pour les faucurs que i"ay parcy
gcuit receues de vous,eftimant au furplus ce mien
trauail pour tresbien employé, fi ie {cay que vous
layez receu pour aggrc_aﬁ_lc, DeParisces. d'A-
wil, M, D, Lx11L '
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LESIXIESME LIVRE
DES ELEMENTS D'EVCLIDE, -
TRADVICT EN FRANGOIS PAR
Pierre Forcadel de Bezies.

DEFFINITIONS.

I

¥ s fipwres ve€hilignes femblables font , qus
" ‘y ont ljz‘sg:n‘gles {gdzx ‘)r{cbacmau//‘im,q(yo
& G les coftex qui font a [étour des angles efpanx
S ol proportionnaux.
Y  FORCADEL
‘ )/,,m Entreles figures cotenues delignes -
: el droies, les triagles equilateraux font
‘femblables entr'eux, & aufsi les quarrez, Et les deux
pieces efquelles font diuifées les figures parallelogram-
mes deleurs diametres font aufsi efgaux & femblables
entr'eux. Daudtage fi de 'angled’vn tridgle equilateral
ou Ifofcele on meine vne ligne droicte aumilieude la

- bafe,il fera diuifé en deux tridgles efgaux & femblables,

2 .
Mais les figures reciprogues font .quant en [ 'yne ¢ en Lautre fi-
Zureles termes antecedents g confequents font rasionnanx.
FORCADEL.
. Lesparallelogrammes efgaux & equiangles font reci-
proques en la 14 propofition de celiure, aufsi fontles
triangles efgaux tels quils font defcrits enla 1 5 propo~
fition : & aufsi les folides parallelepipedes efgaux e la
34 propofition de I'onziefme liure, & encoresles pyra-
muides efgalles ayans les bafes triangulaires,font recipro-
ques enla g propofition du douzicime Liure,fi font biea

-
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LE VI, LIVRE DES ELEMENTS J'EVCLIDE, 154
Ies cones & les cylindres efgauxenla 1 5 propofition du -
me{me douziefme liure,dauantagelon fe peut refoudre
enla 13 propofition du premier liure dela Sphere & du
Cylindre d’Archimede, queles fuperficies des cylidres,
excepté les bafes,eftds efgalles font reciproques,car elles
font efgalles,pource quela raifon dela hauteur de I'vne
i la hauteur de l'autre, eft telle qu'eft du diametre dela
bafedel’autre au diametre del’'vne oude la circonferen-
cedlacirconference: voyez vn peu commeenl'vn & en
'autre cylindre y a deux termes,defquels quant'vn fera
antecedent, l'autre {era confequent,

3
Ve ligne droi€te fc dit eftve diniféc felon le milien g les desxc

 extremes , quant sl fera comme La route & La plus grande picce, toue

ainfi laplws grande piece d la plus petite.
‘ FORCADEL ‘

Vneligne droi&e eftant diuifée en telle forte qu'il et
demandéenla 11 propofition du fecond liure,fera diui-
{ée feton le milicu & les deux extremes, come il fera ma-
nifefteenla 17 propofitiondeceliure, & par cefte def-
finition,c’eft 4 dire que la toute & la plus petite piece d'i-
celle,ferotles deux extremes, & la pﬁls grande pieced’i-
celle {ferale milieu de trois grandeurs proportionnelles.

4 .
Lahasutenr de quelgue figure que ce foss , et laperpendiculaire
mencede lacyme ala Zd/é.

: FORCADEL. A

Cefte defhinition feftent A toutes les fortes de figures,

foyent pleines ou folides:quant doncques les perpendi-
curaircs menées des cymes des figures {eront efgalles en-
tr'clles, certainement les figures feront efgallemét hau-
tes, Ccft d dire qu’elles feront entre les mefmes lignes
droices paralleles, fi elles font pleines , & entre les mef-
mes plans paralleles, fi elles font folides, finon aux plei-
ncs,lg ligne droicte parallele dcelleld; ou fontles bafes
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LE YI. LIVRE DES ELEMENTS
paflant par I'vne descymes & non parl'autre, feroitla
partic efgalle a fon tout,contre la ¢ commune fentence,
& le mefme aduiendroit parle plan parallele au plan, 13
ou fontles bafes paflans parlacyme de'vne & non par
lacyme de 'autre aux olides, & de la fenfulura aufsi
queles figures feront efgallement hautes qui aurontles
cymes communes. Dauantage il nous faut prendreicy,
& par la 26 propofition du premier liure, que fi deux li-

gnes droictes efgalles ,tombent fur deux lignes droiltes - |

taifansles angles efgaux, ou cotenans les angles efgaux,
vn chacli au fien auecles lignes, fur lefquelles elles tom-
bent,elles demeureront en vne mefme hauteur, & dela
viendra que deux parallelogrammes equiangles, dont
I'vides coftez de'vn,feraefgal 1'vn des coftez del'au-
tre, fer6ten vne mefme hauteur dela part des autres co-
itez , c’eftd dire contant ou prenit les autres coftez pour

bafes:car lefdictes perpendiculaires feront efgalles.

] .

Vneraifon fe dit eStre compofe: de plufieurs raifons ,quant les

quantitex des raifons mulriplices entr elles fone quelque vaifon.
: FORCADEL

- Nousdifons vne grandeur eftre la denomination d’v-~
ne raifon,quantmultipliée par le fuiuant,produitl’ante
cedent, oudiuifant'antecedent produitle fuiuant, car
nous {cauons quele combien d'vne divifion , muluplié
parle partiteur, produitle party ou le diuifé, & le duifé
party parle combien,produit ou donné celuy quia par-

ty ou le partiteur, & cecy eft femblable d la penultiefme -

deffinition du premier liure de Vitellion dela 13 propo
fition , duquel liure nous pouuons prédre que fil y atat
de grandeurs qu’on voudra, laraifon dela premicredla
derniere feratelle, que ferala produi&e des denomina-
tions des raifons entremoyennes multipliées enfemble,.
& parainfiles denominations de deux ou pluficurs rai-
{ons multipliées enfemble, produifent ou compofent v~

e men B et e a——t—
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ne denomination telle que feradela premiere & lader-
niere, d’autant de grandeurs & vne d'auantage qu'il ya
de raifons multipliées : car £1l y a deux raifons données,
nous Fourrons trouuer par la 12 propofition de ce liure,
trois lignes droites,defquelles la premiere dla feconde,
aurontla premiere raifon , & la feconde ila troifiefme
aurontla (i::con de raifon, puis la premiere dla troifiefme
aurétla raifon produi&e parlamultiplication desdeux
raifons,car(comme il dit)ou femblablement filafecode
grandeur multiplie la premiere denomination , elle fera
ou produira la premiere grandeur, aufsifila troifie{me
grandeur, multiplielaraifon dela premicere ila troifief~
me, clle produira la premiere:doncques parla 16 propo.
fition de ce liure,la raifon de la fecode grandeur &Ya troi
fiefme,fera telle qu’eft de ladenomination dela premie-
red la troifiefme , d1a denomination de la premiere a
lafeconde, & parainfi la denomination delafeconde a
la troifiefme, multipliitla denominati6 dela premiere 3
lafeconde,produirala denomination dela premiere d la
troifiefme, & par vne mefme fagon de faire fil y atrois
denominations frop ofées,nous pourrds prendre quatre
grideursayislefdictes raifons,&laraifon dela premiere
ala quatriefme,fera faicte ou produicte delaraifon dela
premicredla uoiﬁcﬁnc(la&i)xeﬂc eft produi@e des deux
autres)multipliée par la raifon ou denominati6 delarai
fon,dela troifiefme dla quatriefme, & certainement cela

fe peutaflez entédre que fi 'autant come la premiere c6--
tientla fecode,multiplic'autit comela feconde cotient:
latroifiefme, il en viédra l'autant come la premiere con-

tiendrala troifiefme,lequel encores multiplié par l'autic
ucla troifiefme contiendrala quatriefme,il enviendra

V'autit que la premiere contiét la quatriefme &e. Quant

. . : e
lon nous dit que quant 10 homes en 13 iours ont gaigné
xs efcus,combien gaigneront 6 homes en 18 iours,nous.

auds accouftumé de multiplier les trois derniers nébres

QQ_iij
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enfemble & partir le produi par le produi& de la mul-
tiplicati6 des deux premiers ou des deux autres , comerg
multiplié par 6 fait 9o, lequel muleiplié par 18 fait1620,
qu’il faut partir par 120, car 12 fois 10 fontrao,&ilcn
viendra autant comme de 162 partits par 12, 'eft 4 {ca-
uoir 13 + pour celaqu'on demande,& la caufe decelafe
prenten cefte deffinition,car quant 10 hommes gaignét

15 efcus, certainement 6 hommes gaigneront 9 efcusau
mefme temps:defialaraifonde 10 46, eft commeders d
9:mais ce tempsld eft 12 1ours,& par ainfi fi ces hommes
lien 12 lours gaignér g efcus, ils gaigneronten 18 iours
13 efcus+,voyez comme 10 &12,quifontles premiers,
ont party, & i)ar ainfi 1o fois 12, ferale partiteur , & les
autres multipliez enfemble ferontle party, mais encores
Jaraifondegd 13 +,cftcommede 12 318,& parainfila
raifon de 15,3 13 +feracompofée des deux raifons =2, &
£ quifontou compofent laraifonde 12043 108, dont

ceftui-cy eftle produiét des deux derniers, & I'autre des -

dc¢ux premiers, & fi 120 donnent 108, certainement 1 §
ui c[flc milicu,donnera13 -+1i oul'on voitle produict
3cs trois derniers nombres multipliez enfemble , party
parle produiét des deux premiers multipliez enfemble,
donner ce qu'on demide,c’eft i {cauoirs; +. Etcelaque
nous venons de demonftrer, eftant fai@ parlareigle de
trois 4 deux fois,nous le pourrons aufsi demoftrer , mais
plusdifficilement par vnereigle de trois reciproque &
vnedirefte,car certainement quant 1o hommes mettent
12 lours d faire quelque chofe,6 hommes mettront bien
dauantage, c’eft a fcauoir 20 iours, defiala raifonde 6 &
10 eftcommede 12 4 20:& quant en 20 iours fe gaignét
15 efcus, certainementen 18 iours fe gaigneront 13 ef-
cus +,doncqueslaraifonde 20 3 18,fera commede 153
13 -+, puils apreslaraifonde 12 4 18 feracémede 6 fois
15,cCelt éfcf‘auoir 90 4 10 fois 13 -,& parainfi 12 fois 1o
fois 13 +,cefta fcauoir 120 fois 13 {cront efgaux d 9o
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fois18,€'cft d fcauoir 1620,qui vientde 6 fois 1§ multi-
~-plié par 18 qui font les trois derniers, lcqucl rparty' par-
120 produict des deux premiers multipliez enfemble, fe-
ra13 +. Etquant lon nousdit que 10 hommes en 12
ioursont gaigné 1 5 efcus, en combien deiours 6 hémes
gaignerontr3 efcus+,nousauonsaccouftumé de multi~
{)lier les deux premiers & le dernier enfemble , & partir -
e produi& parle produi& des deux autres multipliez
enfemble,comme xo fois 12 font 120, lequel multiplié
par 13+, fait 1620,& cela party par 6 fois 15, Ceft i fca
uoir par 9o qui eftautant comme partir 162 parg,ilen
viendra 18 iours:car fi 10 hommes mettét 12 10urs, cer-
tainement 6 hommes mettront 20 iours, & ceftereigle
detrois eft reciproque: defiala raifon de 6 4 10 eft com-
mede 12 d20,&M{i 15 efcusfe gaignenten 20 iours,cer~
tainement 13 efcus - fe gaigneront en 18 iours, aufsila
raifonde 20 d 18,fecracommede 154 13 -, puisapresla
raifon de 12 4 18,{era compofée de ces deux raifons £ &
de 14 partits par 13--,c’cft ddire que laraifon de 6 foilgg
gui fontgo , le produi& des deux autres,d 13 5, le pro-
uiét du premier parle dernier feracomme 124 18,& o,
13 5, 12 cftantsdonnez, aufsi 18 fera donné endivifant
13 5 fois 12 Ceft d fcauoir 1620, quieftle produiét du
premier fecéd & dernier multipliez enfemble par go, le
rodui& des deux autres: cela ce peut aufsi,mais plus dif
cilement, demonftrer parlareigle de trois d deux fois,
ainfi. Quant 10 hommes gaignent 1 § efcus, 6 hommes
gaigneront g efcus, & laraifonde 10 4 6,fera commede:
15 d9,8 fi 9 efcusfe gaignenten 12 jours,certainement -
13 —{e gaigneréten 18 1ours,& laraifonde 9d 13 4, fe-
tatellequede 12318, puis apres la raiffon dexrgd 3=
ferafaicte desraifons 7 & 4,ceft adire qu'ellefera come

de.10 fois 12, C'eftd fauoir 120,3 6 fois 18 ,& parainfi

15 fois 6 fois 18,1'* clgal & x20 fois 13+,C’ett d dife que
g0 doibt partir 1620 pour auoir 18 iours,lc partiteur cft
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le produict des deux autres, & le party du premier & fe-
cond & dernier multpliez enfemble.
'PROPOSITIONS.

1 ' .
- Lestriangles ¢ les parallelogrammes, defquels la hantenr e

e mefme, font entr eux comme les bafes.
FORCADEL. '

Car on ne fcauroit multiplier les bafes des parallelo-
grammesou .flcs triangles, Ceft & dire quon ne fcauroit
prendre parautant de fois vne chacune des bafes, quiin-
continenton ne puiffe prendre le mefme plufieurs fois
d’vn chacun des parallelogrammes,ou des triangles par
la 36 propofition du premierliure, pour les parall:Yo—
grammes,ou parla38 ou 41 propofitions pour les trian-
gles (car eftre en vne mefme hauteur,eft eftre entre les
mefmes paralleles) & parainfi parla ¢ deffinitiondu ¢
liure, puis que I'efgal pluficurs fois dela premicre & de
la troitie{me eftant pris, & aufsil'efgal pluficurs fois de
lagieconde & de laquatriefme, va chacun par quelque
multiplication que ce {oit), il aduiendra parles mefmes
propofitions que le pluficurs fois dela pfemiere,cftant
efgal plus Frant ou plus petit au pluficurs foisdela fe-
ufieurs fois dela troifiefme,
fera femblablement efgal plus grant ou
plus petitau pluficurs %ois dela quatri-
efme,certainement la raifon du paralle-
logrammeauparallelogramme,oubien /,
du trian%lc autriangle, fera commede %<3 ¢ » K ¥
la bafe 4 1a bafe parla 6 deffinition du 5 liure.

Prenons premicrement en cefte propofition queles

grandeurs mulupliées par vne mefme grandeur, {eront
froportlonncllcs aucc les produicts ou bien elles auront

araifon mefme qu'aurontles produits. Tlnousy faut

prédre aufsi & parla 1 1 propofition g 5 liure,que tout
paralldogramme eft 1¢l:n£¢u prop?rtionncl entre lacls
parai-

U e —— e
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a:allclo§r5mcs .equiangles au parallelogrime & equi-
ateraux,l'vn del'vn des coftez,& I'autre gc Pautre cofté
duparallelogramme,d’ou vientqu'vn parallelogramme

rcétan le eftle milieu proportionnel entre les quarrez -
defesdeux coftez,& aufsiparla 36 propofition du pre-
micr liure,8 laz § propofiti6 du g liure,qued’vne ligne
droi&e diuifée en deux pieces inefgalles, les deux quar-
rez des deux pieces inefgalles ferot plus grans quele re-

&angle deux fois des deux Ficccs, &c. Il nous y faut

prendre aufsi qu'vn triangle fera efgal d pluficurs trian-

gles eftans en vne mefme hauteur, quantil fera efgalle-

- menthautdI'va d'iceux, & ayantla bafe efgalle aux ba-
fes defdicts triangles , & le mefme aduiendra aux paral-
lelogrammes. Mais des triangles ou des parallelogram-

‘mes ayans les bafes efgalles le plus haut {era le plus grat.

Prenonsy aufsi quedidel'angle d 'angle d'vn trapeze,
ayantdeux coftez oppofcz paralleles , on meine vaeli-

ne droitecllele dinifera en deux triangles quiauront
E\raifon des paralleles. Nousy prendronsaufsi que fi
on nousdit qu'vn re&angle contient 588 pieds,& la rai-
fonde falégueurifalargeureft commede 44 3, certai-
nement par cefte propofition commela lar§cur feraila
}ongueur,ainfi ferale re&igle au quarré de lalongueur, -
& parainfi fi 3 donnent 4,certainement 588 donneront
784 ,duquel laracine quarrée eft 28 pourlalongueur,

‘& parainfi 2 1 feralalatgeur:ou bien comme lalogueur
cft 4 la largeur, ainfi cl% ledi@ reGangle au quarré dela
largeur,doncques fi 4 reuiennentd 3, certainement 588

viendront i 441,duquel laracine quarréeeft2x pour la -
largeur,& parainfi 28 eftlalongueur. Voyez vn peu la
forced'vn parallelogrammere@anglequialaraifonau
quarré de Pvn de fes coftez, telle qu'eft de Pautre cofté

-audi& cofté. Car ceft aufsila caufe dontil eft milieu en-
treles quarrez defes coftez. Prenons y aufsi quele con-
tenud'vn paraliclogramme reétangle ,'cﬁanli ii{iuifé par
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Pvndefes coftez, donnera l'autre cofté : carlaraifon du
quarré du cofté congneu au reGtangle, eftant commele
cofté cogneu au cofté incongneu & de quatre gradeurs
de-mefme genre ainfi proportionnelles, laraifon dela
premiere  la troifiefme, fera come dela fecode ila qua-
tricfme parla 16 propofition du 5 lwure,& parla 1 5 pro-

ofition du mefme s liure laraifon du cofté congneu &
f‘vnité ,eft commela troifiefme qui eftoit fecondeila
quatricfme,& par ainfi en diuvifant le contenu du retan-
gle parle cofté congneuil en viédrale cofte incongneu,
& en paflant oultre. Voyez encores que cefte propofitid
veut que quant il y auratrois lignes droictes,la rafon de
la premiere d la troifiefme {oit comme la raifon du reti-
gle qui fe faitde la premicre & dela feconde, au reGtigle
qui}c faitdelafecode & delatroifiefme,oudelatroifief
me & dela fecode:aufsi fi vneligne droiéte eft diuiféeen
deux pieceslaraifo dc:{picccs feratelle,quelaraifon des
retigles des picces & dela toute. Et come il foit aifi que
detroislignes droicteslaraifon dela premiere 4 la troi-
fiefme,eft compofée de laraifon dela premiere dla feco<
- de,& delaraifondela feconde d1a troifiefme: cela veut
direquelaraifondela premiere dla troifiefme eft telle,
qu cz dureftangledcla premierc & dela feconde aure-
Zanglc dela feconde & de la troifiefme &c. Nousy -
prendronsaufsi, que multiplier vne fraGion par vnau-
tre,eft prendre'vne de lautre: car fi nous voulons mul-
tiplier - par %, certainement - multipliés par 1 font +,
&larafonde 1 i elt comme + au produi@ demandé,
+ doncques mulcipliés par - ferontles+ de 5, c’eft d fgas
uoir %, & pource que comme nous auons pris en la pre=
miere deffinition du fecond liure, lere@angle de+ par
< eft efgal au reGangle de -+ par-,aufsi par vie mefme
raifon -+ multipliés par = ferontles < de 2, c’eft 4 {cauoir
lel mefmes & qui eft va mefme re@angle, d’ou vient que
quant ceux qui font experimentez aux nombres, nous
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voudront demider quels font ces deux nombres 13, def- ~
‘quelsles - del'vn ferontautant que les - del'autre,nous
leur pourrons dire par cecy, que ce feront 15 & 8, com-
bicn que parla 17 & 16 propofitiés du 7 liure, ce foient
les mefmes , commeil foit ainfi que 15 & 8 font les nu-
merateursdelaredudtié de - & de - parladerniere pro-~
_pofition du 7 liure, & parla 19 ou 17 propofitions du
mefme g liure. Vous voyez maintenant la caufe pour-
quoy deux fra&ions plusbafles quel'enticr multipliées
enfemble produiront voe fra&ion plus petite quel'vne
& plus peute quel'autre:aufsi nous prendronsicy & par
celaquenousauons prisenla x5 propofition du g liure,
que nous pouuons prendre envn triangle, va triangle
ayant lamefme cyme du tout , & plus petit que quelque
fpace quece foit. - : :

3

S5 alvn des coftex du triangle St menée quelque ligne droséte

pavallele jcelle conpera proportsonnellemét les costex dsceluy trii-

le. Et fi les coftex du triangle font coupex_ proportionncllement:l4

igm droi€te mence anx ﬁéia»s >feraparallele aLawtre costé ds-

celwy triangle. - : ‘ -
' FORCADEL.

Car en menant deux lignes droi@esde 'angledl'agle
dutrapeze faictparla parallele;, & cecy foitdi& pourla
premicre partic de la propolfition ou pourla moitié d'i~:
celle, icclle parallele ferala bafe de deux tridgles efgaux
entr’eux par la 3 7 propofition du premier liure , or eftil.
ainfi par la precedente propofition , que les deux picces
del'vn descoftez du triangle , ontla raifon de I'vn des
triangles efgauxau trianglgc nouucau faié parla paralle-
Ie, qui eft telle par la premicre partie de la 7 propofition”
du g liure,qu’eft de 'autre des tridgles efgaux audi& tria
gle nouucau fai&,laquelle par la precedente propofitis,
eft comme les deux pieces del'autre des coftez divifez

duriangle, & parainfiparla s propofiion du s Liure,’
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la parallele couperales coltez du triangle proportidnel-
lemét. Etpour laconuerfe de cefte paitie, en faifant paf
fervnelignedroilte parlesdeux poinéts desdivifions,
& menant deux lignes droictes defdi&s poin&ts aux
deux extremitez de la bafe par la premiere demande,
la premiere ligne menée fera la bafe de deux trian-
Fles dela partdela bafe, & d'vnde I'autre part: mais
‘vndelapartdelabafe d celuy delautre part parla pre-
cedente propofition , eft comme les deux pieces del'vn
des coftez diuifez du tridgle,ceft d dire parla 1 1 propo-
fition du ¢ liure,comme les deux pieces de lautre des co-
ftez diuifez, & parla precedéte propofition,& la mefme
11 propofition , elle fera commel'autre des trianglesde
lapartdelabafeaufeul , & parla premicere particdelag
propofition du 5 liure, le{di&ts deux triangles dela part
delabafe feront efgaux entr’cux,cela fe- A
raquela Yrcmicrc ligne droi&te menée :
fera parallele 41a bafe du triangle ilparl
. 39 propofition du premier liure. Voyez H
icy larefolutio oul'vn des endroiésdi-
celle,dela 4 propofition fuiuante. » °

3
Si Tangle dutriangle eft coupé efrallement, ¢on la ligne droiéte
conpant gngle R canfcbduﬁi la ia[éb les pieces dela baﬂuront la
wocfme raifon qu ot bes antres coflex diceluy triangle. Et fides pie-
ces de la bafe one la vasfon quant les antres coftex d'scelwy midgle,
La ligne dvoiéte menée de la cyme a la fetion , scelle coupera ofgal-
lement Langle d iceluy triangle. : )
o . POBRCADEE . _
Car premierement en faifant pafler vaeligne droiéte
arI'vn des angles delabafe, parallele d celle quicoupe.
‘angle parla 3 s propofition du premier liire , & menit

le cofté du triagleloing de la parallele, & Ia (&u‘allclc de

la part delangle diuifé pas lafeconde demide, leslignes
mendes Centestrouncrot dela mefme part parla 3o pro=
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pofition du premierliure, ou ]par lapenultime comune

fentence , car I'angle fai& de laparallele & del'vne des
piccesde labafe,feraefgal il'angle faictdela coufantc
& del'autre piece parla 2 9 propofitié du premier liure,
iceluy doncques auecl’angle contenu de la mefme piece
& du cofte mené,fera plus petit que deux droiéts par la
32 propofition,ou parla 17 propofition du premierli-
ure,& parlazg ptoFoﬁtion du premicr liure,, & parla
premiere commune {entence, I'angle du rencontre fera
efgal i I'angle contenu de la parallele & ducafté non
eftendu,& parla € propofition du premier liure laligne
droiéte qui eft depuis I'dgle du rencotre dI'angle diuifé,
" feraefgalle au cofté non eftédu du tridgle:maintenit par
la precedéte propofitis, la raifon des pieces delabafe eft
tcﬁc queftcelle des piecesdelautre cofté de toutle tri-
angle compofé, ?ui efttelle parla 7 propofition du g li-
ure, qu'eft la raifon descoftez dutriangle, & parla 1z
propofition du s liure,laraifon des pieces de la bafe fera
telle qu'eftla raifon des coftez.Secondementayant faiét
tout le triangle compofé de mefmes, la raifon des coftez
eftancla rai(%n des pieces de la bafe,laquelle eft la raifon
des pieces de l'autre cofté de tout le triangle compofé,
dont la parallele eft 1a bafe, parla precedente propofi-
tion,certainement par la 11 propofition du s liure,la rai-
fon des coftez fera telle qu'eftla raifon despieces deI'au-
tre cofté de toutle triangle compofé, & parla g propo-
fition du 5 liure,la ligne droite qui eft depuis I'angle du
rencontre d 'angle diuifé fera 'clggallc aucofté¢ non mené
dutriangle, & parlapremiere particdela s propofition
du premier liure,'angle c6tenu.dela pa~ r
rallele & du cofté non mené du triagle, “fc

fera efgal il'angle du rencontre , puisa-
presparla 2 propofition du premier li-
ure,8¢ parla premicre commune fenten-
¢c;langlecontenuducoténonmené& * * @
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dela coupante,fera efgal 4 'angle contenu del'autre co<
fté,c’eft a dire du cofté mené & 'dela mefmecoupante,

& parainfi toutl'angle du tridgle fera difé efgallemét.’

: 4 : ' "
Des triangles equiangles les coftex qui font d Lentour des angles
¢ fdux Jfont proportionnanx, ¢ les coftex qu: foufbiennent les an+’
¢

Zles ofpaux fune de femblable rasfon.

FORCADEL,

Il veutdire que parla Frcmicrc deffinition de ce liure,
] eront {emblables. Il faut mettre

les triangles equiangles
les deux triangles au cofté d’vneligne droicte & d’'vne
mefme part, tellement quel'vn descoftez del'vn, foit
d'vntenantauecle coﬁ:é%c autre qui luy eft raporté ou

qui fouftient vo mefme angle,& quelesdeux anglesd’i- -

- ceux qui feront pres, foient alternemét efgaux aux deux
autres qui font aufdi&s coftez, d cellefin qué parla28
rropoﬁtion du premier liure , les deux autres coftez de

vn triangle foyent paralleles,aux deux autrés coftez de

I'autre quileur fontraportez, & gu'on puiffe mener par
lafeconde demande deux coftezdes deux trianglesde la

me{me part,lefquels Farla 17 ou 3 2 propofitiés du gre-’s .
t

mier liure & la penultime commune fentence, oubien
parla ;o0 propofition du Srcmicr Liure, fe rencontreroe
& compoferont vn para

triangle, labafe duquel feralaligne droicte au coftéde

laquelle font mis les deux triangles. Maintenantparla
34 propofition du premier liure, & la feconde partiede.

la 7 propofition du g liure,laraifonde r
Pvndescoftez de I'vn des deux tridgles
au cofté du parallelogramme qui luy cft
raporté , eft comme des deux pieces de
I'vn des coftez du troifiefme triangle,la-
quelle eft parla feconde propofitionds 3

celiure telle,qu'eft des deux piccesdelabafe du _tr:iﬁcf-;

&

mc triangle, & pacla 11 propofition du 5 Liuce la raifon

clogramme & vn troifiefme
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dudi coftéd celuy quiluy eftraporté, feratelle quela
raifon defdictes deux pieces delabafe, & parla 16 pro-

ofitiondu s liure la raifon dudi& cofté ala piece gc la
gafc ui contiennétI'vn des angles efgaux,fera telle que
larai?on du cofté quiluy eft raporté a l'autre cofté, ou
piece delabafe qui cétiennent lautre des angles efgaux:
puisapres d’angle en angle,& ordonnéement, la raifon
des deux picces dela bafe du troifiefme triangle, eft telle
qu’eft des deux pieces de P'autre cofté du troifiefme tri-
angle parlafeconde propofition de ce Liure,laquelle par
l1a34 propofitié du premier liure, & par la premiere par-

234 prop P ) pariap P

tiede la 7 propofition du s liure, eft comme le cofté de

- I'vn desdeux triangles, oppofé a I'vne des pieces dudi&

cofté du troifiefme triangle 4 I'autre piece,c’eft & fcauoir
au cofté del'autretriangle, quiluy eft rz{orté, & parla
1 1 propofition du § liurelaraifon defdictes deux pieces
dcﬁ bafe fera telle qu’eft defdiéls coftez des deux trian-
lesraportez 'vn dlautre , & parla 16 %ro ortiondu §
Eurc ,laraifondel'vne des piecesdelabafe dutroifief-
metriangle quieftl’vndescoftez des deux autres au co-
¥ qui contiennent I'vn des angles efgaux,fera telle que
de I'autre piece de la bafe 4 lautre cofté del'au tre%c's
deux triangles qui contiénent Fautre desangles efgaux,
& parla 22 propofition du 5 liure, en prenantles deux
¥icccs delabafe du troifiefme triangle pour les deux ba-
esdes deux triangles,laraifon des deux coftez del'vn
triangle fera telle que laraifon des deux coftez del'autre
triangle,& les coftez qui fouftiennent les angles efgaux,
ferot defemblable ra&on parla 11 deffinitio du 5 %iurc.
Cefte propofition eft eftimée fortriche de ceux quihai-
tentles mefures deslongueurs,hauteurs & profondeurs.
Nous y prendrons premierement que deux triangles fe- -
ront femblables, defquelsles deuxangles del'vn feront
efgaux aux deux angles de "autre,vn chacun au fien, car
s feront equiangles para 32 propofition du premier li-
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~ ure,premiere & troificfme communes fentences,& deld
deux triangles rectangles feroe femblables,defquels 'vn:
desangles poinctus del'vn, fera efgal il'vn des angles
poinctus del'autre. Nous y prendronsaufsi qu'vne li«
gne droi&e trapaflantles deux coftez d’vn tridgle & pa-
rallele 41a bafe, fera vn nouucau triangle femblable au
tout: car ils feront equiangles parla 8 commune fenten-
ce,& la 29 propofition du premier liure,& la ligne droi-
&e menée del'angledutriangle au milieu delabafe, di-
uifera aufsila parallele en deux efgallement:car par cefts
ropofition & par la 11 propofiti6 ducinquiefme liure,
"fa raifondel'vne des piecesdela bafe d'vne des pieces
dela parallele,fera comme del'autre dVautre,& parlai4
propofitio du ¢ liure,les deux picces de la parallele ferée
cfgalles,le femblable aduiendra des deux picces dela ba-
fe,en menant vne liFnc droi&edel'anglcaumilicudela
parallele iufques dlabafe. Etdelinous pourronsdire
que ivn trapeze adeux coftez oppofez paralleles, en
menant les autres deux coftez d'iceluy de lapart du plus
gctit parallele, & vne ligne droicte delameime partdes
ns milieux des paralleles, icelles trois lignes menées f'y
rontrencontrer 4 vn poinét. Nous y prédronsaufsi que
fi on meine deux lignes droiftes des extremitez alternes
de deux lignes droictes paralleles,icelles menées fentres
couperont groportionncllcmé’t & latoutea fa pieceau-
ralaraifon delatoute i fa femblable picce, dauantagela
raifon des paralleles feracomme laraifon des piecesde
I'vne oudel'autre des menées &c. Nous y prédrons aufs
{1 que fi dedans vn cercle fe defcrit vne figure de coftez
efgaux & vn autre dehors dé coftez efgaux & deefgalle
multitude, la raifon du cofté de la figure dehors au cofté
delafigure dedds, fera comme laraifon delaligne droi-
&emenée del'angle de celle dehors au centre ducercle,
aurayon,& lefdictes figures ferot femblables.Nous pou
uons prendre aufsi en cefte propofition que les triangles
Hofccles

Y .



PEVCLIDE - 161

Ifofceles prinsparla 1o propofiti6 du quatriefme liure
fontfemblables, & de pll:xs celadernier que nous auons
prinsen la penultiefme deffinition de c&iurc aduiédra:
carles lpcrpcndicula'n'cs feront efgalles,pource que deux
triangles qui 'y fer6t ou 'y pourrét faire, feront equii-
glesparla 32 propofitiondu premier liure, & parla 3
communc fentence &c. Dauantage prenons y que deux
tridgles font femblablés,defquels les trois coftez de l'va
font paralleles aux trois coftez de 'autre : encores deux
triangles fer6t femblables,ayans les bafes en vne mefme
ligne droicte,8 les deux coftés del'a paralleles aux deux
coftez del'autre. Etdauantage nous prendrons en cefte
propofition de noftre inuention , ce quia efté premigre-
rementdonné 4 Archimedeenla 13 propofitic du pre-
-mier liure des chofes qui contre poifent efgallemét , que
fi on prentles fins milicux des trois coftez d’vn triangle
& du premier au fecond,puis du fecond au troifiefme, &
dutroifiefme au premicr-on meine des lignes droictes,il

fera diuifé en quatre triangles efgaux & femblables, car -

ceux desangles de toutle triangle font efgaux vn chaci
d celuy dumilicu parla 34 propofiti6 du premier liure,
& parlamefme 3 4 propofitié celuy du milieu eft equia-
- gledtoutletriangle &c. Il me fouuient encores d’y pré-
- drecefte belle demonftration,tre{fdigne certes d’eftre co
gneué d’vn chacun : foitd I'entour du centre 4, & dela
grandeurde«b d, defcrit vn cercle parla demide du cer-
cle,& fure b d,il'extremité d, foitmenéela perpendicu-
lairede, parla 11 propofition du premier liure ou parla
-3-1 propofition du 3 lure,Jaquelle foit faicte ou confide
rée efgalle d1a circonference du cercle defcrit , parla 18
propofition du liure des lignes fpirales d’Archimede, &
parla 3 propofition du premier liure:il eft certain qu'en
‘menantlaligneae,parla premicre demande, le triangle
retangle,parla 27 deffinition du premier liure,a d ¢, {e-
ra efgal au cercle deferit, parla premicre pros%oﬁtion du
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liure de la quadrature du cercle d’Archimede : il faut

aufsidefcrire d entour dumefme centre s, & d’vne gri--

deur plus petite comme« b,vn autre cercle parla 3 demd
de,& mener fura b,& au poinétb,la perpendiculaireb e,

arladi@e 11 ou 3 1 propofition, &luy faire couperla’

igneae, au poin&c,& laligne b, fera efgalle d la circo-

ference dufecond cercle defcrit:car c{aar la’; propofition

duliure dela quadrature du cercle d’Archimede &c. la
raifon durayonab,ilacirconference de fon cercle, fera
commelerayonabd,ade, C'eft d dire par cefte propofi-
tion, & la 1 1 propofitiondu s liure: commeab,ibc, &
rar lag J)ropofmon du g liurela !igncb ¢, {era efga}le a
acircofe
a,dela grandeur 4 b,& parladi&te premicre propofition
duliure dela quadraturedu cercle, le triangleabe, fera
- efgalaupetitcercle, & parla 3 commune fentencele ta-
blette ou 'traccmc bced, fera efgal d I'efpace compris ou

contenu des deux circonferences des deux cercles , dont

bd, eftladifference des rayons, oula moitié deladiffe-
rence des diametres,puis b ¢,& de,{ont efgallesaux deux
circonferences des deux cercles: Mais comme nous auds
-veudla 36 propofition dupremierliure,lediét trapeze
cd, feracfgal auretangle contenude b d, & dela moitié
des deux circonferenges oulignes b c,8& d e, mifes enfem-
ble,& parainfi parla premierc commune fentéce,l'efpa-
-cecompris entre les circanferences defdiéts cercles, Ijt::’ra
efgal aurectangle contenu de la difference desrayons 8¢
delamo:itié des deux circonferences mifes enfemble. Et
de cecy les maffons prénentlareigle pour mefurerle pld
deflus du nombril d’vn puis telle que £é- a

fuit. Il fautadioufterla circonference de- : 'A‘
hors, & lacirconference dedans enfem- ®
ble,& en prendre lamoitié,laquelle mul- w»ﬁ.
tiplie parla piece du rayon venant du :

centredlacirconference dehors, quiet - P

réce du petit cercle defcrital'entour du poin&

- s cmmn ————— e —— e = n-
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entre les deux circonferences, & le produi& ferale con-
tenu dudi& plan:qu’ils multipliétencores par la hauteur
dudi& nombril,& il en vientle contenud’iceluy.

- 8 denx triangles ont les coftex proportionnanx les triangles fe-
vont equiangles, o auront cfgaux scenx angles, lefguels font fau~
Jtenus des coftex de femblable rasfon. -

FORCADEL.

Il veut dire aufsi que les mefmes triangles feront fem-
blables, & cefte cy eftlaconuerfe dela precedente,done -
nousrefpondros d ceux qui Fourtoycnt dire, pourquoy
ceftecy & la precedente ne font en vne mefme , comme
enlafeconde & latroifiefme,que celles1d fe deméftrent
en vne feule figure & non celles cy, &c. Venonsdonc-

ues dlademonftration : car en mettant aux deux extre-
mitez delabafe de I'vndes triangles & de I'autre part,
deux angles efgaux aux deux angles delabafe de I'autre_
triangle vn chacun au fien parla 2 3 propofition du pre-
_ mierhre, les coftez qui les contiendront aueclabafe,
fyront trouuer dela mefme part parla 17 ou 32 propo-
fitions du premier liure, & parla penultime commune
fentence , & feront vn nouucau trianglc A
- equiangle d celuy au cofté de la bafe,du- .

quclil n’eft pas parla 32 propofition du
remicrliure, premiere & 3 communes AN
entences : or laraifondel'vndes coftez r‘f«

du triangleau cofté dela bafe,duquel eft

le nouucau fai& i la bafe, cft commele cofté de'autre
triangle quiluy eftraporté dlabafe, laquelle par la pre-

cedente propolfition eft comele cofté quiluy eft raporeé
- dunouucau faiGtilabafe, & parla 11 propofitiondu s

liure, laraifon del’va des coftez dutriangle au cofté de
labafe,duquel eftle nouucau fait i la bafe, fera comme
ledi& cofté du nouucau faitt i lamefmebafc, & parla
- premiere particdela g propofitio du § l'us;ge slecofté du
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triangle au cofté de la bafe duquel eftle nouncaufai&,
fera efgal audict cofté du nouucau fai&,& par vne mef-
me fagon de faireautre cofté du triangle au cofté dela
bafe,duquel eftle nouucau faict,fera efgal 3 'autre cofté
du nouueau fai&t, & parla 8 gropoﬁtion du premierli-
ure , le triangle au cofte dela bafe duquel eft le nouueau
fai&, fera equiangle au nouucau fai&, lequel eft equian-
glel'autre,& parla premiere commune fentéceles tri-
angles feront cquiangles: & les angles font efgaux qui
font {ouftenus %cs coftez de femblable raifon.
é N
Si denx triangles ont ‘vn angle efgal am angle, ¢ ont les co-
Jtex a Lentanr des angles ej";axx proportionnaux. , les triangles fe-
ront equinngles, ¢ anront '
coftex de femblable rasfon.
: FORCADEL, . .
Il veut aufsi dire quelestriangles feront femblables,
caren prenantl'vn descoftez qui coaticnnent 'va des
angles efgaux pour labafedel'vn, &le coﬁc;&ui luy eft
raporté pour la bafe de 'autre,& metitau cofté de la ba~
fedel'vn del'autre part, vn triangle equiangledlautrs,
come nous auons diten la precedente propofition: mais.
il faut que I'angle efgal 3 I'vn desangles efgaux {oiten:
I'vne desextremitez de la bafe,& commeil foitainfique
I'vn des coftez du triangle au cofté de labafe duquel, cft
lenouueau fai dlabafe,ont laraifon qu'eft du cofté de
Yautre triangle quiluy eft raporté dlabafe, laquelle par
la quatriefme propofition de celiure , eft comme du co~
{té du triangle nouucau fai&, quiluy eft raporté ou qus
eftraporté al'vn dlabafe,il fenfuiura parla 1 ¢ propofi-
tion du 5 liure que laraifon du cofté du triangle au cofté
delabafe,duquel eftle nouucau fai@ i la bafe,fera com-
meledi@ cofté du nouueau faict ila mefmebafe, & pas
la g prapofition du s liure , le cofté du triangle au cofté
‘de la bafe duquel eft le noyncanfai, feracfgalil'vn

es angles e[gaux qus fant fouflenws des |

R
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des coftez du nouucau fai&, & far la 4 a-Fx'opoﬁtion du
d

premierliure,le triangle au cofte delab

e,duquel eftle
nouucau fai&, fera equi- , .

. D
angle au nouueau faict, & ! %Q' ‘ : ‘G
ar la premiere commune J
Fcntcncc, il fera equiangle L
al'autre, & lesangles font , - -

efgaux qui font fouftenus
des coftez de femblable raifon. .

Nous prendrons aufsi en cefte propofition que les tri-
angles Ifofceles prins parla o propofition du quatrief-
me liure font femblables, Nous y prendronsaufsi que
fideux lignes droictes inefgalles font efgallemét diftan-
tes fur vneligne droicte, defquelles la p%us grande tom-
bant fur'vne des extremitez d'icelle foicd la plus petite
ne tombant pas dl'autre extremité , commelatoute d1a
riccc depuislaplus gctitc parallele d 'autre extremité:,

esdeux lignes droictes, dontI'vne eft menée des autres

extremitez des paralleles,& 'autre eft menée del'extre-
mité de la plus petite d'autre extremité delaligneou
tombentles paralleles, feront en vne mefme ligne droi-
e, carfilaligne droicte menée de'autre extremité de.
laligne ou tombent les parallelesd 'extremité de la plus
grande, nepaffc pas parlaligne menée de ladiéte extre-
mité d'extremité dela plus petite,nous aurios deux trid”
gles,defquels'angle del'vn feroit efgal i 'angle de'au-
tre, parla 2 g propofition du premier liure , & les coftez
contenants les angles efgaux proportionnaux:ils feroiéc
donc equiangles par cefte propolfition, ce qui feroit con
trela 9 commune fentence. o

C

: .7 , .

Si dewx triangles one yn angle ofgal d Y» angle, ¢ les coftex &
Fensour des aucres awgles proportiopnanx: , mass chacun des awtres
angles enfemble,l Yn ¢l antre ou plus petit.on non plus petit qu'ss
drost ; Lestriangles feront equiangles , & amén;xcwx angles of-

' ' 11}
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Lauxd Lentour defquels font les coftex proportionnaux.
FORCADEL,

Il di&aufsi queles triangles {feront femblables, &y
met quédes deux autres angles d’'vn chacun triangle, les
deuxdontl'vnferaenl'vn & l'autre, enlautre triangle
raportez'vn dl'autre, foiét vn chacun ou bien plus gras
ou plus petits qu'vn droi&:car fils eftoient droatsnous
auons prisen la 4 propofition de celiure, & enla Frccc-
dente propofition que les triangles feroient femblables:
venons doncques maintenant i la demonftration.Nous
prédronsl'angle efgal pour'angledela cyme d’vn cha-
cun triagle,8c dirons que fil'vn des autres anglesde'vn
n’clt pas efgal d1'vn desautres anglesde l'autre qui luy
eftraporté,c’eftd dire que fi les angles qui font contenus
des coftez proportionnaux font inefgaux,& qu'vn cha-
cun desdeuxangles quireftent des deux triangles, foit
plus grant qu'vn droi& ou plus petit qu'vn droi&t, nous
pourrons fouftraire du plus grant,vn angle efgal au plus
petitparla 2 3 propofition du premier liure : mais il faue
que la fouftractio foit faite dela part dela cyme, & que
laligne qui foultrai&, foit la bafe d’vn nouucau triigle,
lequel feracquiangled celuy ouil n’eft pas,parla 3 2 pro
pofition du premier liure, premicre & 3 communes fea-
tences,& parla 4 propofition de ce liure,le cofté du trid-
gle nouucau fai& 4 fa bafe, aurala raifon du cofté dutrig
gle,ouiln’eft pasi fabafe, laquelle eft comme le mefme
cofté dutriangle,ouileft ila bafe dutriangleou il eft;8¢

ar lar propofitié du ¢ liure,ledi& cofté du tridgle nou-

- ueaufailti ([:1 bafe,aurotlaraifon du mefme cofté ilaba
fedutriangleouil eft,& parla 9 ppofitio du 5 liure, ces
deux bafcﬁi ferdt efgallesl'vne d lautre,& aueclapiece
del'vn des coftez deI'vn des tridgles,font va trianglede
deux coftés efgaux ou Ifofcele,les angles en la bafe dugl

- ferét efgaux entr’eux parla 5 ppofitié du premier liure,
& filefdi@s angles refies, font plus petits d deux droicts,

e
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aufsiles angles quifontaux coftez delabafe du triangle
Iofcele,feront plus petits que deux droi&s, & filefdi&s
anglesreftes font plus grans d deux droi@s, aufsi lesan-
gles gui font aux coftez deladi&e bafe, feront plus gris
que Fu)cl giroi&; ,Ce qlui cft contrela r3 propofition du

remier liure : lesangles A :

goncqucs eftants goﬁtc— , % ‘Nﬁ y
nus de coftez proportio- -
naux fans fefoucier quels
ils font, (n’eftantpastou
tesfois droi&ts:) maisque  #: < B P
lestroifiefmes foient donnez I'vn & l'autre , plus grant
ou plus petit qu'vn droi&,feront e{gaux,& par la prece-
dente prc‘):glo tid,ou par laditte 3 2 propofiti6, premicre
& troifiefme communes fentences , les triangles feront
cquidgles,& aurontlesangles efgaux dI'entour defquels.
font les coftez proportionnaux, Mais retenons des trois
precedentes propofitions & de cefte cy, les quatre fortes
parlefquelles nous 1pourrons toufiours dire deux trian-
gles femblables,oules triangles eftre femblables. '

83 awtriangleveCtiple de [ .mfl edvoittd labafe et menée yne
perpendiculasre lorsis triangles depuis la perpendiculase fevont
Jemblables an tout , puis apres icenx mefmes Jeront femblables en~
tr'enx,
" FORCADEL

Cartout lc triangle re@angle fera diuifé en deux trid-.
glesre&agles,parla 27 deffinition du premier liure,I'va
desangles poin&us d'vn chaca defquelsferacfgal il'vn
desangles poinctus du triangle diutfé parla 8 commune
fentence,& parainfiils feront femblables au tout, com-
me nous l'auons prisen la 4 propofition deceliure, &
pource que par la premicre commune fentence, I'vn des
anglespointusde I'vn eft efgal iI'vn des angles poin-
&us del'autre, ou bien qu'ils fontaufsi equiangles entre
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eux , ils feront aufsi fcmblabl:-[pan'vn mc{me moyen:
. maisvoyez vn peu comme laraifon delabafede toutle
triangle au cofté du triangle mefme qui fouftientI'angle
droié% del'vn desautres triangles, eft tel-
le qu'eft dudiét cofté¢ dlapiccedelabafe A
verslediét cofté:voyés encores quelarai
fondel'vne des piecesdelabafedlaper- : l E
- pendiculaire,cft commela perpédiculai- =
re dlautrepiecedelabafe,
CORRELAIRE.
Deliil eft manifefte que fi en vn triangle re@igleon
meine del'angle droi& i labafe vne perpendiculaire , la
menée feramoyenne proportinelle, entreles pieces de
labafe, & dauitage cnttc}ia bafe & vne chacunc des pic-
ces,le cofté versla picce eft milieu proportionnel. Nous
pouuons prendre aufsi en cefte gropoﬁtion »quefid'vn
poinét quielten vaeligne droicte eft menée vne perpé-
diculaire, tellement qu'icelle perpendiculaire foit mor
enne proportionnelle entreles picces delaligne, 'angle
contenu des deuxlignes droictes menées aux deux extre
mitez delaligne, fera dl:oi&. '

' , 9
D’ yoeligne droicte donnce fouftraive la partic demandce,
FORCADEL.

1] fauc faire fortir non dire@ement del'vnedes extre.
mitez delaligne donée vneligne droi&e quifoitle plu-
ficurs fois de quelque ligne droiée terminée, tel qu'eft
lalignedonnée dela partic demandée parla 3 propofi-
tion du premier liure,ou parla 1 5 deffinition du mefme
liure, & mener vacligne droice deautre extremité de
laligne donnée d autre extremité du plufieurs fois pris,
parlapremicre demande , & on aurala bafe d'va triagle
ayantl'vn des coftez diuifé , parle premier poinétdela
diifion duquel vers lacyme,faifant paffer vne parallele
dlabafe parla 3 1 propofition du premier liure,clle cou-
perala
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peralaparticdemandéedelaligne droicte donnée : car
. elle feravn nonucau triangle femblable au tout, comme
nous I'auons pris enla 4 propofition-de celiure, & par
ainfi comele plufieurs fois pris eft 4 fa partie,aufsi ferala
ligne donnée dla piece foultraite, parla a -
mefme 4 propofition. Lesautres ontac-
¢ couftumé faire delaligne droiedonnée ©
.- lediametred’vn parallelogrime,les deux "f»
: premiers coftez oppofez. duquel font -
deux lignes droites efgallesoudeux plu & o
fieurs fois efgaux d’vne mefme ligne, Fortants des extre-
mitez delaligne donnéealternemét & faifantles angles
alternes efgaux &c. '

T TR e A —. ——-
v

. 10

. Ayant donnela ligne droite non coupee , La couper femblable-
ment comme Yn awtre ligne droicte donnée fera coupée.

. FORCADEL, - )

- L'vaedeslignes données,doibt fortir de'vne des cx-
tremitez de I'autre non direétement, & doibt on mener
vneligne droicte del’autre extremité del’vne, dl'autre
extremité deautre parla premiere demande,pour eftre
labafe d’vn triangle,a laquelle menantdes lignes droi-
&es paralleles par toutsles poinésdes diuifionsdelali~

ne diuifée parla 3 1 propofition du premier liure , icel-
les diviferontlanon coupée femblablement commela

- coupée, car en menant encores des paralleles i celle qui
eftoit non coupée par touts les poinéts des diuifionsde
la coupée propofée, les fecondes paralle- 4
les diuferont toutle triangle en tridgles, \ o w-é,
defquels les cymes font dépuisla cyme FT W\ o
- detoutletriangle; parles poinéts des di-°[ [,

. vifionsdela lign?propofcc diuifée,& en % \
parallelogrammes, qui font parla fecon- 8=« °
depropofition de celiure &parlazg gropoﬁtié. dapre- .
aaier liure &¢. que laligne non coupée eft ’lgc_}t‘xpéc fem<
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blablement.Nous pouuons prédre aufsi en ces deux pro -
pofitios quede dcuxlifncs roictesinefgalleslon pour--
ra diuiferla plus grande en tat de pieces efgalles que'v~-
ne d'icelles fgra plus petite quela Xlus petite:caren mul-
tipliantlaplus gctitc, par autant de fois f}u’cllc viénein-

er laplus grande,& diuifantla plus gri-
de, femblablement parla g propofiti6 de ce liure,& par -
la 3 propofition du premierliure, oubien par cefte cy,
certainementla piece demandée delaplus grande pro-
poféeferaplus petite quelaplus }i)ctitc des propofées,ou
parla 4 ppofition de ce liure, ou bien parla 1 5 propofi-
16 du 5 liure,car la raifon du plufieurs fois de la plus pe -
tite dla plus grade,feracommela plus petite d1'vne def-
dictes pieces efgalles dela plus %randc,&; comme le plu-
fieurs fois de la plus petite eft plus grant que la plus gra-
de, aufsila plus petite fera plus grade uc‘i’vnc defdiétes
p:ecesdela plus grande,& parainfi labafe d’vn triangle -
cftantdiuifee felon le pluficurs fois de quelque fpace,ie-
dit lPluﬁcurs excedantletriangle , gar a premiere pro-
politiondeceliure, &la 11 propofition du 5 liure, on
prendradudi& tridgle, vn triangle plus petit que I'efpa-
ce, &ayantlacyme communeauecle tout.Siaufsid’va
trapeze ou tablette aydt deux coftez oppofez paralleles,
les deux autres coftez font coupez par des paralleles aufs
di&scoltez paralleles,ils feront coupez femblablement, -
Etcesdeux propofitionsicy fontcelles entrelesautres,
que ceux qui exercentla portrai¢ture doibuét toufiours
auoir en main pour {cauoirremettre le petiten grant&
le granten peut. .-

: Iz : ..
De deux lignes droictes données , tromuer la troifsefme propor
tionnelle, ‘ - o
o FORCADE L, R
Il faut mettre les deux lignes droiGtes données en-vae
higne droiéte d'vn'tenant & del'extremité delacompos
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- fée quieft aufsi lextremité de la premiere il faut faire

forur non dire&temée vae ligne droicte efgalle i la feco-
de parla 3 propofition du premier liure & la laiffer me-
néedelapartdelafeconde,tantquil en fera befoin,puis
ilfautmeneér vne ligne droicte del'vnedl'autre descx.
tremitez des deux lignes ioiné&es angulairement par la
premicre demande, dlaquelle faifant paffer vae ligne
droicte parallele, parl'autre extremité dela compolée,
far' la 31 propofition du premier liure,cl- 5 %

¢ coupera delalaiffée menée & entreles
deux paralleles, la troifiefme proportio- ®
nelle parla 30 propofition dupremierli | X,
ure pour le rencontre & pour la refte,par

- lafeconde propofition deceliure. Iiyd » ®

d’autres manieres de trouuer vactroifiefme proportion-
nelle, comme nous en pouuons prendre vne forte en la
8 propofition de ce liure, & celle que nous auons dems-
ftrée en noz Arithmetiques. '
- . I2

_ Detrois lignes droictes dannées , trowuer la quatviefme propore
tionnelle. . , .
o FORCADEL,

Il faut mettre les deux premieres d'vn tendt en vne li-
nedroi&e,& del'extremité de la compofée,qui cftauf~
I'extremité de la premiere, il faut faire {ortir angulai-
rementvaeligne droiéte efgalled la troifiefme par ladi-
&e 3 propofition,& lalaiffer menée dela part dela fecs-
detantqu'il en fera befoing,puis il faut mener vneligne
droi@e de Uextremité dela troifiefme dlautre extremité
dela premiere parla premiere demade, 4 laquelle il faut
mener vne parallele paffant par 'autre extremité delafe
conde'parla mefme ou vne mefme 31 propofitio, laﬁu el-
le coupera delalaiffée mende & entrelesdeux paralleles
la quatri¢fme proportionnelle,par la 30 propofition du
premierliure pourle rencontre & pour ’lIc‘ _?zi_l_c parlafe-
1
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conde propofition de ce liure.Cleft cefte » e
belle propofition icy parlaquellel6 trou A
uera troislignes droictes ayants deux rai- z
fonsdonées, quatre lignes droittesayits ;| N\
trois raifons données &c.toufioursd’'vne |
_ plus. . e o
¥3

Dedewx: lignes droictes données , trouser la mayenne propore
. tionnelle. ‘ '
. FORCADEL, :
Il faut mettreles deux lignes droi&es donées d'vn te-
nanten vne mefme ligne droiéte parlas propofition du
premier liure , & furla copofée il faut defcrire vndemy
cercle, c’eft A dire vi demy cercle 3 'érour du fin milieu
delacompofée dela grandeur de lamoitié dela compo-
pofée & del'vnedes Farts dela compofée,parla 1o pro-
fition du premier liure,& la 3 demande, & ayant me-
né {urla compofée, au poinét ou les deux lignes fe tien-
nent vne perpendiculaire, parla &1 propofition du pre-
mier liure ,dela part dudemy cercle iuf- "ﬁ‘
ques i la circonference,icelle {ferala moy- %‘“ 2
enne proportionnelle , gar le correlaire
dela 8 propofition de celiure : car menait
deux lignes droi&tes dupoin& ou elle at- “— ¢
taint lacirconference aux deux extremi- =~ - :
tez du diametre oudela compofée, par la premiere par-
ticdela's r propofition du 3 liure & 27 c{)cfﬁnition du
premicr liure , on aura va triangle rectangle de Pangle
droict, duquel defcendra ladicte perpendiculaire furla
bafe. ' :
Les pavallelogrammes efzaux: ¢ ayants Fanglede P efgald
Vangle de Lautre ont les cq/i:{qui font & étour des angles efgaux.
keciprogues © €0~ les pavallelogrammeés defquels langle de ' est
fgalalangledel ¢m,(9~is coffex qui font 4 [étonr des angles.
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efganx font reciprogues,ceux: la font efgaux: entr'enx.

FORCADEL

Car ayant mis toufioursles parallelogrammes , teile-
ment que les angles efgaux foientl'vn contre l'autre,, ils
feronten mefmeslignes parla 14 propofitid du premier
liure, ou parla conuerfe dela 1 5 propofition du mefme
liure , & en menant'vn des coftez del’vn ne contenant
pas 'vn desangles contrepofez dela part del'autre,& le
femblable cofté de 'autre delamefme part , ils fentre-
trouueront vers ladicte part,parla 30 propofitié du pre-

mier liure , & parferont vn nouucau pa- F

A A
rallelogramme , maisl'vn des coftez de —BT ‘
Pvn parallelogramme dI'vndes coftés de 5——&—»
Yautre eftant en vne mefme ligne,auront |- | é‘\- :
laraifon del'vn parallelogrime au nou-

ueau parallelogramme , par la premier¢€——9
propofition de celiure,c’eft d dire par la premiere partie
dela 7 propofition du s liure, & la 1 propofition du
mefme,comme l'autre parallelogrime au nouueau, c’eft °
d dire encores par la premiere propofition de ce liure, &
ladi&e 11 propofition du s liure , que lefdits deux co-
ftez eftants en vne mefme ligne,aurontlaraifon del'au-
tre des coftez de l'autre para.lg.chOgramme dT'autre des co-
ftez del'vn,cftants en vne mefme ligne. Etfecondement
laraifon deI'vn parallelogramme au novueau, feratelle
que del'vn de fes coftez d1'vn des coftez de Vautre eftdes
-envnemefmeligne ceft i dire,parladiéte 1 propofitio,
qu’elle fera telle que de 'autre des coftez de lautre paral
lelogramme i l'autre descoftez del'vn eftants en vne
mefmeligne, C'eft d dire encores par la premiere propofi -
tion de ce liure,& ladi&e r z propofition du cinquiefme
liure, eﬁuc laraifon del'vn parallelogramme au nouueau
feratelle qu'eft del'autte parallelogramme au nouueay,
& parlapremiere partiedela o propofition du § liure,
les patalfelogtammcs- feront efgaux cn:t[f'cux" “Voicy
“TT 1j,
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maintenant le propre endroi,ld ou fi on nousditqu'v-

nepicce detapifferie d 1o aulnesdelong, & 6 aulnes de
large , & quel'onlaveutdoublerd’vn autre forte ayant
4 aulnes delarge, combien elle feralongue : il nous fau-
dra prendre le contenu de 6 fois 1o ceft d fgauoir 60, &
le faudra partir par 4,1l en viendrai§,car on nousdema-
dele cofté reciproque d 6,comme 10 eftd 4, & alors cer-
tainement comme lonle peut voir enlarefolution, 4 fe
metaulieu de 6,d’ou viédra que 1 5 fe mettra ou fera mis
auliende 1o, Nous pourrons trouuer par cefte propo-
fiti6 tant de trois nombres qu'on voudra felon lamedie-
té, progrefsion ou proportion, puis qu'ainfi font nom-
- mées, adiouftée de lordan, delaquelle la deffinition eft

telle:que laraifon du plus gritau moyen eft telle, qu'eft
dela 3iﬂ'crécc des extremes 4 la difference des plus gris.
Prenos doncques vn quarré & v parallelogramme re-
-Qangle efgaux 'vn dT'autre : mais il faut que la differéce
du p%us grant cofté du parallelogrime,au coft¢ du quar-
ré foit plus petite quele cofté du quarre , c'eft d dire guc
ledi& cofté du parallelogrime foit plus petit quele dou
-bledu cofté du quarré, 1% eft certain par cefte propofitio
-quele plus grant cofté du parallclo%rammc au cofté du
.quarré, a vnetelle raifon qu'a le cofté du quarré au plus
petitcofté du parallelogramme & parla 19 propofition
.du s liure, ladifference du plus grant cofté , au cofté du
.quarré , aura vne telle raifon 3 la difference du coftédu
.quarré au plus petit cofté , quale cofté du quarréandict
plus petit cofté, Sidoncquesl'on frcnt le cofté du quar-
.ré , pourle plus grantterme, le plus petit cofté pour le
.moy¢, & ayant fouftrai&tla difference du plus grant co-
{té au cofte du quarré, du cofté duquarré on prentla re-
Ate pour le plus petit terme , certainement lon aura trois
termes,defquelslaraifon des plus grans fera telle, qu'eft
‘deladifferéce des extremes a‘;fa difference desplus gras,
+Prenons doncques pourle cofté du quarré 20, & pour

“« .

>

- —
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les coftez du parallelogramme 2 5 & 16,20 & 16,feront
“les deux plus grans,& pource que 5, qui eftla difference
de25 320, fouftraitde 20,1l refte 1 5, certainement 1 5
ferale plus petitterme, les trois termes doncques feront
20,16,15,carlaraifondezo d 16 eft telle qu'eft dela dif
ferencede204d 15,voyezle 5,c'eftd fcauoirde 5 4 4, le-
quel 4 eftladifference ducofte duquarréa 16,quieftle
plus petit cofté,
v 15
' Lestringles efganx & ayants Langle de ' vn efgal d langle
deLautre , ont les costex a Pentowr des angles efpaux veciproques:
& les tviangles defquels Langle de L v eﬁ e[gja' Pangle del an-
tre les coftex alentour des angles efganx font veciprogues cenx-la
Jont efgaux entr'enx., _
- FORCADETL,
RESOLVTION, L
Larefolution de cefte propofition eft en lapreceden-
te, en menant deslignes droiétesde T'angle alangle des
parallelogrimes efgaux , ceft d dire leurs ‘

- diametres fouftenants lesangles contre- <"
pofez,& menant vne hénc droi&eparles A
- extremitez des menées d’vne part, quieft AN
. 31 3

del'angle il'angle du nouueau pirallelo~ ¢ B
gramme &c. _ e :

' _ COMPOSITION. ' '

Car en contrepofant lesangles efgaux, comme nous

auons dit en la precedente propofition, comme cymes,
& menant vneligne droiéte par la premiere demande,
pafsdtparles extremitez des bafes d’vne part,il fera faict

- vn nouueau tridgle,auquel lestriangles auront vne mef-.
me raifon par la premiere partic dela 7 propofition du 5
liure,mais parla premiere propofition de ce lure, la rai-
fondel’'vndes coftez, de r’ vn triangleal'vn descoftez
del'autre, eft comme iceluy triangle au nouueau , eft d
dire comme de l'autre tridgle au nouucau,c’eft d dire en-
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cores par la premiere propofitio de ce liure,comme l'au-
tre des coftez de'autre triangle 4 autre cofté del'vn,&

parla 11 propofition du 5 lure, lefdi&s coftez feréc re-

ciproques. Et{econdement en menant toufiours ladice
ligne paflant par les extremitez des bafes,la raifon de 't

triangle au nouueau,fera commel'vndefes coftez il'va |

des coftez de 'autre, par la premiere propofitiondece i
ure , laquelle eft comme 'autre cofte del’autre 31 autre
cofté dc%vn,qui eft par vne mefme premiere propofitié
comme l'autre triangle au nouueau, & parla 11 propo-
fition du 5 liure , lestriangles auront vie mefmeraifon
aunouuecau , & par ainfiilsferont efgaux I'va i autre
parlapremicre partiedela g lslr(;foﬁtion du 5 liure,
: AVTRE NT. :
Faittes d’vn chacun triangle va parallelogramme,co-
menous l'avonsdit enla 3 3 propofition du premier li-
uré.Mais queles angles efgaux foiétles angles des paral-

lelogrammes , lefquels feront efgaux entr'eux parlaz4

propofition du premier liure, & la 6 commune fentéce,
& parla ‘{nrcmicrc partic dela precedéte: propofition lef-
dicts coftez ferontreciproques, & parlafeconde partic
dela precedente propofition, la mefme 3 4 propofition,
&la 7 commune fentence , les triangles feront efgaux
entr’eux.
AVTREMENT.
.. Solentles triangles propofezb ac, & d ae, & foit me-

néelalignebd, il eft certain que le triangle bde, feraef~

gal au triangle db ¢, parlafeconde commune fentence,
& enmenantlaligne ce, cllefera parallclc dlalignebd,
parla 3 9 propofition du premier liure,& par ainfi le trid
glebda,{era equiangleau triangle c ae, parla premiere
partiedela 2 9 propofition du premier liure & parla1s
propofition du mefme premier liure,& laraifon delali-
gneda, aucoftéac,feratelle que celledeba,dae,parla 4
propofition de ce Liure. Mais pourlafeconde partic c;ltc

| celte
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cefte propofition, filaraifon ded,d z¢, eft telle que cel-
lede ba,dac,laraifondeba,aad, feratelle quedeca, a
ae,parla 16 propofitiondu § liure, & 'angle eft efgal a
I'an glc parla 15 propofiti6 du premier liure,& parainfi
le tnanglc bad, {era equiangle autrianglecae, parlas
propoiitié de celiure,& laligneb d, fera Farallclc ilah-

ne ce,parlazy propofition du premier liure,puis apres
Ietriangle bde, fera efgal au triangled b ¢, par fa 37 pro-
pofition du premier liure,& letriangle d 4 ¢, fera efgal au
triangleb ac,parla troifiefme commune fentence.
6 ’
Silutre lignes droiEles font propartionnelles le rektangle con-

tenu des extremes cft ¢ 5:1 aurectangle contenm des moyennes. Et

Silere€langle conrens des extremes oft c{g’dl & celuy retangle con-
-tenw des mayennes ycelles quatre lignes droiltes feront proportion=

melles. .

: FORCADEL .

- Desdeux re@angles defquels'vn fera contenudela
premiere & dela cluatriefmc, & l'autre des deux autres i
gnes , angle del'vn feraefgal il'angle de 'autre pacla
10 commune fentence, & les coftez al'entour des angles
efgaux fontreciproques,doncques parla feconde qartic
delag propoﬁuon%c celiure, 1ccux deux rectangles fe- -

ot efgaux g A

entr'eux: L T . c
& par la R A

premiere —_— T = l 'ﬁ\
partiedela ‘@: .
.amefme 14 ¢ o

propofition fils font efgaux entr’eux,lefdictes quacre li-
gnesdroi&es feront proportionnelles.

Nous pouuons prendre en cefte propofition que fil y
atroislignes droi&tes d’vne part & autant d’autre part,

.eftants deux 4 deux en vne mefme raifon,perturbée tou-

tesfois, icelles enlaraifon efgalle feront :}1 \}mc mefme
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raifon; carlaraifon delapremiere dlafecode d’vnepart
eftanttelle qu'eft dela feconded latroifiefme de l'autre
part,par la premiere partic de cefte propofition,le recti-
gledelapremicred’vne part & delatroifiefme delau-.
tre art,igra efgal au reGtagledes fecodes,lequel parvne
mefme ralfon,%cra efgal aure@angle des deux autres, &
par lapremiere comune fentence, lere&angle dela pre-
micered’vne part & delatroifiefme del’autre part, fera
efgal au reangledelatroifiefmed’vne part & dela pre-
miere de l'autre part, & par la fecode partie de cefte pro-
pofition, la rai&n dela premieredla troifiefme d'vne
part, feratelle que dela premicre dlatroifiefme delaus
tre part. Ilnous fautprendreicy aufsi, que fidel'angle
droiétd’vn triangle re&angle, defcent vne perpendicu-
laire dlabafe,lerectangle des deux coftez d'icelluy fera
- efgal aure@®angle,dela bafe & dela perpendiculaire,car
en confiderantla fimilicude des triangles , comme nous
P'auons veu enla 8 propofition dece liure , la raifonde
T'vndescoftez dlaperpendiculaire,, efttelle. queft dela
bafe a'autre cofté , & par ainfi par la premiere partiede
czfte propofiton lefdiéts rectangles feront efgaux en-
tr'eux.Nous pouuons prendre aufsi en ceftepropofition
que fi de quatre lignes droiétes , laraifon dela premiere
ala fccon%c eft plus grande ou plus petite,que cfc latroi-
fiefme a la quatriefme,aufsile reGtangle cotenu dela pre
miere & dﬁa quatricfme , {cra plus grant ou plus petit,
queceluy reGtangle contenudela feconde & delatroi-
fiefme, car celle ﬁghe droicteayant vnetelle raifondla
feconde qu'alatroifiefme d la quatriefme,fera plus peti-
te ou plus grande quela premiere parla ro propofition
du 5 liure. Aufsi fi de quatrelignes droictes,le re@angle
contenudela premicere & dela quatriefme eft plus grat
ou plus petitquele rectangle contenu des deux autres,
. certainementla raifon dela premiere d1a feconde , fera
plus grande ou plus petite quedela troificfme dla qua-
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triefme : caren mettantle plus petitou le plus grancau
cofté dela quatriefme parla 43 propofition dupremier
liure,certainement lalatitude oulongitude fera plus pe-
tite ou plus grande zuc lapremiere,& Yar celte propofi-
tion,parla 8 propofition du g Liure,& la 13 propofition
dumefme 5 lurelaraifon dela premiere 3 la feconde fe-
ra plus gride ou plus petite,que dela troifiefme d la qua~

triefme,

17
Sitrois lignes droictes font proportionnelles le retangle contens
des extremes est e[pal an quarré dela moyenne, Etfile relangle
contens des extremes eft o[gal am quarré de la moyéne , icelles evois
lignes droictes feront proportionnelles. S
~ FORGCADEL |

- Lapremiere particde cefte fropoﬁtion fe demontftre,
comme Ja premiere particdelaprecedente , en prenant
lafeconde pour vne feconde & troificfme, & la troifief~
me pour vae quatriefme ligne,c’eft A fcauoir par la feco-
departicdela 14 propofition, & la feconde commelafe
conde par la premiere partic de ladi&e 14 propofition..
Nous y prendrons que le quarré deJa perpendiculaire.
defcendanedel'angle droi@ d'vn triangle re@tangleila
bafe, eft efgal au re@angle contenu des pieces de la bafe,
carl'vnedes pieces dela bafe,la pcrpenSiculairc, & I'au-
tre piece dela bafe font proportionelles,parle correlaire
delas propofition, & Parft’: mefme correlaire, labafe,
I'vn des coftez & la picce delabafe d’vne mefme part

font pro- A P

portion- B A '

nelles , & " | % 5
ar ainfi c ¢ % -

¢ redtan- : '

gledetou

telabafe & del'vne des pieces,fera efgal au quarré du co
fté delapartdelapiece. Nousy prcn;i;{o/ns_ aufsi que fi
. yvy '
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~ laraifon d’'vne premiereligne droite d vne feconde, eft -

plus grande ou plus petite que delafeconde i la troifief-

me, aufsile re¢tagle des extremes fera plus grantou plus. -

petit quele quarré de la moyenne : & fide trois lignes.
droictes le rectangle des extremes eft plus grantou plus.
petitquele quarréde lamoyénc,aufsiqaraifon delapre-
miere i la feconde fera plus grande ou plus petite que de
lafecondealatroifiefme. Aufsinouspouuons prendre
en cefte propofition,que laraifon d'vn quarré 3 v quar
ré eft doublée dla raifon du cofté au cofté , comme nous.
Pauons mis en noz Arithmetiques.

. Nous y prendrons aufsi que fide I'angle d’vn quarré
fortent deux lignes droiétes fouftrayits des deux coftez
du quarré qui contiennent I'angle oppofé despieces ef-
galles alternément,iceux coftez eftants mencz dela pare
deslignes ou d’'vne mefme part auecleslignes & les ren-
contrants, laifferont entre f’a.nglc & les poincts des ren-
contres deux lignes droi&es,le re@angle defquelles {era.
efgal au quarré.Soit le quarréa b c d, de I'angle«, duquel
aux coftez b d, & d ¢, foient menées deux lignes droictes.
ae,&af, faifans be, efgalled £d, & foient menées les li-

gnesae, &af,aufsiles coftez b d,& cd, iufquesa ce qu'el:

les ferencontrent aux poinéts g, & b, & deslignes d g,&
dh, foitfailtlerectangle d 4, lequel fera cfga% au quarré

parla 7 propofition du s liure,eft comme «b,d be, parla.
quatriefme prOf)oﬁtié de celiure, Ceft d dire commecd,
adf,quieft parla mefme quatriefme & comme nous l'a~
uons prisld, telle qu'eft dea h,afh, Ceft A dire parla mef-
me quatrie{me telle qu'eftde bh,adh, & parla 11 pro-
foﬁtion du s liure Jaraifondege,dcd,cittelle quiet de
h,adh, & parla 17 propofition du s liure, laraifonde
gd,adc,clttellequeftde bd,adh, & par cefte propofi-
tion le retangle d £, feraefgal au quarré abed: car g d,
de, & db, font continuellement propostionnelles..

proi)ofc',carlaraifond.cﬁc-, a‘xca,c’cﬁidi;edc[)gc,écd, ' -
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Nous y prendrons encores que il y atrois lignes droi-
&es proportionelles & on met les extremes en vne mef-
me ligne d’vn tenant, & au poin& ou les extremitez d'i-
celles fe tiennent on drefle vne perpendiculaire parlas »
ropofition du premier liure, & c[léallc ila moyénefpar
fa 3 propofitio du mefme liure,puis a 'entour du fin mi-
lieu dela premiere aueclatroifie{me prisparla 1o pro-
ofition du premier liure, lon defcrit vn demy cercle de

1a grandeur delamoitic dela compofée parla troifief
me demande dela partdeld menée, lacirconference du
demy cercle paffera par 'extremité de lamenée,{iné par
la 13 propofition de celiure, par cefte propofition &la
premiere commune {entéce, la partie feroit efgalle d fon
tout, ce qui eft contrela 9 commune fentence. Nousy
prendrons aufsi quele quarré d'vne moyenne propor-
tionnelle fe mettra toufiours au cofté de laligne compo-
fée des extremes, par le retangle des deux extremes, le-
uel deffaudrade toutelaligne d’'va quarré, qui ferale.
quarré delaplus petite ou dela plus grande. Aufsifily
atroislignes droiétes préportionelleslaraifondelapre
miere a la moitié delafecdde , fera comme du doublede.
lafeconde dlatroifiefme: car nousauds Pris enla4pro-
pofition du fecond liure, que le quarré d'vae lignedroi-
{tg eft efgal aure@angle du double d'icelle & dela.moi~

e, :
18

oA Yueligne droi€te donce,defcrire Yn relilipne femblable v
Jemblablement pofé s yn veCliligne donné,
_PORCADEL

Il veut dire quelaligne droiGe donnée , foit'va des
¢oftez du re@iligne femblable , & femblablement pofé
au rc&ili§nc donné, c'eft A dire que la figure qui fera fai-
écfurlalignedonnée, foitnon feulement equiangle d
Lapropofée va chacunau fien, &qu’cll\crzs ‘;,y'c‘:t escoltez.
yv u

\
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i I'entour des angles efgaux proportionnaux, mais aufsi
?ue laligne droicte donée foitle cofté de femblable rai-

on au cofté delafigure donnée,donné ou Fris.Il fautdi

uiferle reétiligne donné en ces triangles fel6 la commo-.
dité quifoffrira,& deflus laligne droiéte donnée,il faut
defcrire ou mettre v triangle femblable, & {emblable-

ment pofé au premier triangle du rectiligne donné , du-.

quel labafeeftI'vn des coftez dure@iligne donné, & ce<
lafefait en mettant vn angled lextremité dextredela
ligne donnée efgal dl'angle, quieft aucofté dextredela
bafe du premier triangle , & encores mettant vnangle d.
Pextremité feneftredelaligne donnée efgal il'angledu.

cofté fencftre dela bafe du premier triangle,& celafe

fait par la 23 propofition du premier liure, en laciucllc
nous auons veu& enla 5 & 6-propofitions de ce liure,
qu’on fefera va triangle equiangleau premier deffusla
ligne donnée, & luy fera | :

femblable parla 4 propo-

fition & premiere deffini- |
tion de ce liure,& fembla- _f;‘ :
blement pofé, i caufe de ,

I'obferuation que nousa- 2 <
uonsdicte,deflusl’'vn des .
coftez duquel quiferapporte bienaucofté du premier
tridgle durectiligne , au cofté ouaupres duquel eft le fe=
cond triangle du re&iligne, il faut mettre femblablemét
vntriangle femblable & femblablement pofé au fecond
triangle du retiligne, & ainfi faifant de triangle en tria-
Fle lon mettra au cofté delaligne donnée vn re&iligne

cmblable , & femblablement pofé au re&iligne donné
par la premiere deffinition de ce liure : carles anglesdu
reGiligne mis furlaligne donnée,qui font fai@s de plu-
fieursangles, ferontefgaux aux angles du re@iligne dé=

né quife raportent’bien, & femblablementd iceux vn -

chacun au fien par la feconde commune fentence, & co=

-4 -
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meil foit ainfi que des deux premiers tridgles, dont'vn
cftaucofté delaligne donnée & 'autre au rectiligne dé
né¢, laraifon des deux coftez del'vn foitgelle q des deux
coftez del'autre cStenants les angles efgaux, & aufsi des
feconds triangles laraifon du cofté de'vn, quieft com~
mun aux deux triangles d’vne part , aucofté du mefme

ui contiét vnangle compofé auccle cofté du premier,
?cra telle que des autres deux ¢oftez quileur font rappor
tez du fecond triangle delautre part, & parla 22 propo
fition du 5 liure,les deux coftez qui contiennent langle
compofé d’vne part,auront vne telle raifon que les deux
coftez delautre part quileur font rapportez &c. Par ce-
fte propofition nous pourrons defcrire deflus vneligne
droi&te vne figure rcgilignc de coftez efgaux & equian-
le, apres en auoir prins vae de mefme multitude de co<
ez efgaux en vn cercle , comme il nous eft deméftréau
quatriefme liure &c. Aufsiil nousy eftmanifefte qu'v=
ne mefme multitude d’vne part & d'autre, de triangles
femblables vn chacun au fien compoferont deux figu-
-resrc@ilignes femblables & femblablement pofées, &
c’eft cecy quidoibe eftre bien efcouté & entédu des geo-
raphes. Aufsinous defcrirons par cefte propofition de-
ns vn cercle vnefigure femblable,d vne figure re¢tili-
gne defcrite en vn cercle ou en vn autre cercle.

19 -
Les tvidgles femblables ont ['ynd Lautre lavasfon donblée a celle
des coftex de fembiable vaifon. '
FORCADEL.

Carayant pris la continuclle proportionelle aux deux
coftez de femblable raifon des deux triangles,parla rx-
propofiti6 dece liure, laraifon dela premiere a icelle fe-
radoublée dlaraifon delapremieredlafecéde parla 1o
deffiniti6 du 5 liure,& ayant fouftraitt latrotfiefme pro
portiennelle dela premiere parla 3. propofition du pre-
micr liure,la premicre eftant menée £l en eft befoing,&
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menédelacymedu trianglc,dontla})rcmicrc cftlabafe
vneligne droiéte d l'extremité de la fouftraicte,lon fe fe-
ra fait vn triangle efgal au triangle dont la moyéne pro-
portionnelle, eftla %afc par laconuerfe dela premiere
deffinition & 4 propofition de ce liure,parla 1 1 propo-
fition du s liure,& parla 1 5 propofitio de celiure.Or la
raifon doublée dela premicre d la fecéde, eft comme de
la premiere dlatroifiefme , laquelle eft comme le trian-
gledontla premiere eftla bafe au triangle dont la troifi-
cfmeeftla gafc arla premiere ropoEtion de ce liure,
quieft comme l}; triangle dontla premiere eft labafe au
triangle dontla feconde eftla bafe parla feconde partie
dela 7 propofition du 5 liure, & parainfi parla 1 1 pro-
fition cﬁ: ce liure,laraifon doublée des coftez de fembla-
ble raifon cft telle qu'eft

laraifon des trianglgs :ou %“ A ’%" > 'é\

bien laraifon du triangle
autriangle , eft comme du
mefme tridgle au nouucau
fai& , quieltcommedela 3= c £ F.
bafe 4 1a bafe, qui eft dou-

blée i celle des coftez de femblable raifon, & parainfila
raifon des triangles fera doublée i 1a raifon des coftez de
femblable raifon. _
CORRELAIRE.
- Etdelail eft manifefte que f’il y atrois liFncs droiftes
proportionncllcs,commc‘}a premiereeft alatroifiefme,
toutainfi eftle triangle defcrit furla premiere au trian-
gle defcrit fur la feconde femblable, & femblablement
pofé. Etdauantage par cela que nous avons prisen la 17
pro€oﬁtion de celiure, & parla 11 propofition du s li-
ure,laraifon des triangles femblables eft telle qu'eft cel-
le des quarrez des cofter de femblable raifon & conuer-
{¢ment. Nous prendrons aufsi en cefte propofition que
idepuislacymed’vn tridgle Ifofcele on fouftrait d'vn
chacun

——

——.——
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chacun des deux coftez d'iceluy vne grandeur efgalle i
Yamoitié du diametre du quarré del'vn des cottez parla
3 propofition du premicﬁiure , & on fait pafler vneli-
gnedroicte parles poinéts des fouftractions par la pre-
miere demande, icelle prédra de toutle triangle vn trid-
gle Iofcele,qui ferala moitié du tout,car par le correlai- -
relaraifon du triangle au triangle, fera comme du quar-
ré du cofté de 'vn au quarré du cofté de I'autre , & tout
ainfi quele quarré eft double au quarré parla 47 propo-
fition du premier Liure , aufsile triangle fera double au
triangle.

20
Lesfigures poligones femblables f¢ disfent en trianglos fembla
bles ,@-ﬁ ggfgamf dcgnmltimde,@ dc?mblﬁrlc raifon éx touts. Et
-des poligomes ont La yasfom doublée entre'eux; , qu'ale cofté de fem
blable raifon an cofte de femblable rasfon.
.  FORCADEL,

Caren diuifant'vne en fes triangles,& 'autre fembla-
blement,il y auraautantde trian chs enl’vne commeen
Yautre & feront equiangles vn chacun d vn chacun, par
la conuerfe dela premiere deffinition de ce liure , & par
la 3 commune fentence,& par ainfi par la 4 propofition
& la premiere deffinitié de celiure ils fer6t {femblables,
& feront efgaux de multitude : orla raifon du ¥rcmicr
triangledel'vnefigure au premier triangle fon fembla-
ble de Pautre, eft doublée i la raifon des coftés de fembla
bleraifon par la precedente propofition: mais nous pré-
dronsles coftez de femblable rarfon,ceux qui {e rappor-
tent,dontl’vn eft commun au premier & au fecond tria-
gled'vnepart , & autrcau Prcmicr & fecond triangle,

uileur font femblables de autre part , defquelsla rai-

on doublée eft comme du fecond tridgle au z'cond tria-
Ec fon femblable,parla precedente propofition , & par

1.1 propofition du 5 liure ,laraifon du premier trian-

gleau premier tridgle, fon femblable fera cg&mc du fe-
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cond aufecond ; laquelle parla mefme precedente pro-
pofition eft doublée i 1a raifon des coftez de femblable-
raifon qui font communs aux feconds & troifiefmes trid
- gles,laraifon defquels de rechef doublée , eft commele
troifiefme triangle au troifiefme triangle parla mefme
precedente prd(Poﬁtion,& parlamefme 11 propofition
du 5 liure laraifon du fecond triangle au fecond fera tel~
le,qu’eftla raifon dutroifiefme au troifiefme, & ainfi al--
lantde coftez communs en coftez communs & de trian-
glesen triangles,ils auront vne mefme raifon,& parlar
propofitiondu s liure, la raifon de toutle redtiligned
toutlerectiligne, feracommedel'vn triangledel'vn, 3
I'vntriangle gc I'autre fon femblable, lefquels triangles
parlaprecedente propofition,auront tou?lours la raifon
doubleée i celle des coftez de femblable raif6,& parainfi
parlats proFoﬁtion du '

5 liure, laraifon delafi- A : A‘
gurcrc&ili‘gncélaﬁgurc 0@; " .
re@iligne feradoubléed \ (
celle c%cs coftez de fem~ & £ . A

. ¢ r

blable raifon :dont I'vn
ferale cofté del'vne figu '
rc, & 'autre de'autre fi- .
gure qui luy fera rapor-- \ % ~ /'\
té. Aufsi puisquelarai- »f 1 © L
fon du premier triangle Sl e | ]
- au premier, eft comme iR Y —
dufecond au fecond,par R
la 16 propofition du g li-
ure, laraifon du premier
au fec6d fera comme da - % Aty
premieraufecond,&par- | O 7 . l : 3“' -
Jla J e

la 18 propofition du§ i~
& dufecondau ,_°C°nd,f§_- atelle éu’cﬁ'du prcix;i;r &fe-

)]

© A

urelaraifon du premier :
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eond au fecond,& parla mefme 16 la raifon du premier
auec le fecod,au premier aucc le fecond, feracommedu -
fecond au fecong »Jaquelle eft comme du troifiefme au
troifiefme,& parla 1 1 propofition du 5 liure , laraifon
du premier & fecond au premier & fecond ,fera comme
dutroifiefme au troifiefme, & parladicte 16 propofitié
laraifondu premier & dufecond au troifiefme, (E:)ra co-
me du premier & du fecond au troifiefme , & parla 18
propohitid du cinquiefme liure, comme les trois au troi-
fiefme, toutainfi les trois autres au troifiefme & par vne
mefme 16 propofition , comme les trois aux trois, tout
ainfioula mcfﬁﬁ: fera dutroifiefme au troifiefme &c.

Aufsifoyentles pentagones femblablesa bede, & f¢

b k!, & foyent menéesen I'vn les lignes droiGeséd, d 4,
& be,coupitad,au poinétm,& en l'autre foyent menées
ZkKkf.& glcoupant £k, au Foin&n :Ileft certain qu'vn
chacun pentagone eft diuilé en trois trianFlcs,& parla
conuerfe de la premiere deffinition , & parla 6 propofi- -
tion de ce liure,le triangle4 e d, eft femblable au triangle
Sk &letriangleb cd,cft femblable au tridgleg b £, &par
latroifiefme commune fentence,& parla premiere deffi
nition de ce liure,le triangle b d 4,¢ft femblable au trian-
glez K f.ficft bien parla mefme coucrfe & parlamefme
6 propofition,l¢ triangleb 4 ¢,femblable au trian ?lc efl,
& letriangle 4 me, feraequiangleau triangle f/, parla
3 commune fentence, & parla 33 propofition du pre~
mier liure,& par voe mefme raifon le triangle« m b, fera
cquiilglc autrianglefn f’& arainfi parla4 propofition
deceliure,commeem,{eraama, &ma, imb, tout ainfi
feront!n,inf,&nfing,& parlaaa propofition dusli-
ure,laraifonde c_m,a\l'm‘i,ftra comme/n,dng:mais par la
premiere lpropoﬁtié de celiure laraifon dutridgledem,
autriangledmb,eft commeem,dmb, Ceft d direparvne
mefmeraifon & parlasr propofition du 5 liure,comme
letriangleemaj,au triangleam b,doncc)lg}c(s parlarz pro-

1j :
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poficion du ¢ liure laraifon du triangledea, au triangle
dab,feracommedu triangleema, autriangleamb, ceft
ddire commeem,imb,c’citd dire encores come/n, in 25
c'eftd dire par vie mefme raifon,& parla s 1 propofitié
du s liure,commele triangle £ /f, au triangle £z, & par
la 16 propofition du 5 liure,laraifon dutriangle des,au
triangle /£, feracommele tridgle dab,au triangle £ f g,
& en menant les lignes droiGesce, &b/, par vne fem~

blableraifon,laraifon du triangled 4 b,au triangle £ fz,

feracommeletriangledbc,autridngle£gh, & parlazz
propofition du s liure,toutle pentagone« b cde,au pen-
tagonefg b kl,feracommele triangle de I'vn au triangle
fon femblable de Pautre, lefquels ontla raifon doublée
du cofté du pentagone au cofté du pentagone par la pre-
. cedente propofition, lefquels coftez des pentagonesfe
raportét,& parla 1 s propofition du ¢ liure, la raifon du
pentagone au pentagone, feradoublée i laraifon du co~

1té du pentagonc au cofté du pentagone qui luy eft ra~

porté: & {il y a trois lignes proportionnelles , comme

abc;les guarrcz a4 & b,des deux premieres,auront larai-

fon des

eux extremesa & ¢, :
CORRELAIRE 1.

Puisdoncques que les figures rectilignes ontlaraifon

doublée aux coftez de femblable raifon , fiaiceux lon
frcnt vnetroifie{me proportionnelle ; il eft certain que
erectiligne aurectiligne fera come la premiere d la troi-

fiefme,car laraifon dela premicre d latroifiefme eft dou |

blée dlaraifon dela premiere dla feconde, le femblable
. fedemonftreraaux quarrez, & nousl’auds aufsi veu aux
triangles,

“CORRELAIRE s,

et doncques manifefte que fil y atrois lignes droi-

&es proportionnelles,il fera comme la premieredlatroi
fiefme,tout ainfila figure quifera en la premiere,dlafigu
re qui {eraen la feconde fa femblable & femblablement

—_—h—
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 defcrite. Aufsi commela troifiefmeila premiere tout

ainfilafiguredelafecode dlafigure dela premicre fem-
blable & femblablemét defcrite. Nous retiendrons aufsi
comme des triangles , que les figures re@ilignes fembla-
bles , ontlaraifondes quarrez des coftez de {emblable
raifon,par la 1 1 propofition dusliure,& conuerfement,
d’ou fenfuiura , que files figures femblables fonc efgal-
lesI'vne d 'autre les quarrez des coftez de femblable rai-
fon feront efgauxl'vn dl'autre, & parainfiles coftez de
femblable raifon, feront efgaux1'vn a l'autre, ou bien e-
ftant affés manifefte que fi les coftez de femblableraifon
dedeux figures retilignes femblables , font efgaux en-
tr'eux, aufsiles figures ferot efgalles'vae dlautre, nous

ouuds dire encores que fi deux figures retilignes fem-
glablcs {6t efgalles entr’clles les coftez de femblable rai-

. fon feront aufsi efgaux 'vn i 'autre:carlaraifon de a fi-

gure i la figure fera comme d’vne premicre 4 vnc troifi-
efme propartionnelle,& par ainfi la premiere & la troi-
fiefme ferontefgalles I'vae i l'autre , & fila premiere &
la troifiefme font efgalles,il faut aufsi que la premicre &
la feconde foient diallcs ou autrement, il n’y pourroit

asauoir vnetelleraifon delapremiere d1a feconde que
¥croit delafeconde dlatroifiefme, car fi nous nous vou-
lonsayder de cela que nous auonspris en la 8 propofiti
du’s liure, laraifon dela premicre d lafeeode feroit plus
grande ou plus petite quedela troifiefme ila quatrief-
me: acellefin doncques quelaraifon de la premieredla
{econde foit comme la feconde 3 1a troifiefme, la premie
re & latroifiefme eftants efgalles , aufsila premiere & la
feconde feront efgalles. 7

Nous pouuons prendre aufsi en cefte propofitian que
fi lescoftez de femblableraifon-de deux figures reétilis -
gnes femblables fonten raifon double;les igures feront
en raifon quatruple,& ils {ont en raifon triple,les fign-
xes fexrdt'vne dlautre,commede 9 4 1,&c.{elon:la pro+

)
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_ lgrefsion naturclle des nombres quarrez 41'vnité, ou fe-

" lonlaprogrefsion des nombres quarrez ou des quarrez

delanaturelle progrefsion Arithmetique. Nous pou-

~ uons prédreaufsien cefte propofition quelaraifond’va

chacun cofté¢ d’va chacun triangle,, quieft en vne figure

rediligne d va chacun cofté quiluy eft raporté d’vn cha

cuntriagle, quieltd vneautre figure, fa femblable & di-

uifée femblablement, eft commele cofté delafigureau

- coftédelafigure,& enfemble de multitude efgalle d'v-

ne part & d'autre par la 13 propofition du ¢ liure,feront

~ comelecoftéaucofté, Nousypouuonsprendreaufsi

‘celaque nousauons pris tout ledernier en la precedente
propofition.

: 21 R
Celles qui fnt femblables & Yn mefme veCtiligne font aufSi fems
blables entr’elles.
. FORCADEL. _
Car parlaconuerfe de la premiere deffinition deceli
ure,la premiere commune {entence,&la '
r1 propofition du s liure, lesanglesde. %‘“ A
I'voe feront ¢fgaux aux angles de l'autre '
vn chacizau fien , & les coftez i 'entour '
des angles efgaux proportiénaux, & par A
Ja premiere deffinition de ce liure, les fi-
gures femblables d vne ferét aufsi femblables entr'elles.
. Mais notons que cefte propofition nedoibt pas eftre
~ mifedeuantla 8,4 celle fin d’y prendrele correlaire, par

lequel la perpendiculaire eft la moyenne proportion=
| ne(hq entre lcsp piccesdelabafe,

22 -

. Siquatre lignes droi€les font proportiomnelles , aufSi les rectils-
gnes femblables ¢ femblablement poféx @ icelles , feront propor~
' tionnawx. Etfidicclles les rectilignes femblables eo femblable-

ment pofex. [t proportionnans mufSi scelles lignes draiftes ferave
proporcionnelles, _ o

— .

e = ~a
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FORCADEL, '

-~ 11 veut dire quefil y aquatrelignes droi&es propor-
tionnelles,& on met furles deux premieres deux reéti-
lignes femblables & femblablement pofez ; & fembla-
blement deux retilignes, {ur les denx autres parla18
propofition de celiure, aufsilesrectilignes feront pro-
ortionnaux, &c. car la raifon du premier reciligne au
fecond eft telle qu’eft dela premiereligne d latroifiefme’
proportionnelle de la premiere & de lafeconde parle
correlaire dela 20 propofition de celiure,laquelle(com
me nous auons veu ¢n lazz propofition du s liure)eft
comme delatroifiefmelignealatroifiefme proportion~
nelle delatroifiefme & de la quatriefme(lefquelles troi~ -
fiefmes proportionnelles (¢ prennent par la x 1 propofi~
tion de celiure) laquelle eft commedela : .
troifiefme figuredla quatriefme parlefe- 5
cond correlaire de la 20 propofitionde “@

ccliure,doncques par la- 11 propofition '

du’s liure,Jaraifon dela premiere figure

rectiligne 3 la feconde, eft comme de la Ao
troifieme x M e .__6__
d la qua- - / S N
triefme : 'ﬁx 4
ou bien /\ : , ';h‘
uis que / % , - }l
faraion A 3¢ PE T R4

delapremiere figure dla feconde eft doublée & la raifon -
dela Yrcmicrcli ne alafeconde par la 20 propofition
deceliure & parlaaz & 11 propofitionsdu s hure, elle
fera doublée 4 la raifon de latroifiefmelignedlaqua- -
triefme,& parlazo rropoﬁtibn’dc celiure, & lamefme-
11du s,larafondela premiere figure rectilignédlafe- -
.conde,feracommede E-; dlaquacriefme. Ecpourlafe- -
conde partie de cefte propofitio, {oit prife viie quatrief=
me proportionnelle aux trois prémicres lignies parla 12
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propofitié de ce liure, & furicelle foit mis varetiligne
{cmblable & femblablement pofé au rectilignequreft
en latroifiefme ligne parla 18 propofition dece liure,&
puis que la raifon dela troifiefme d 1a quatrie{me figure,
- eft comme de la premiere dla fecode,laquelle par la pre-
miere particde cefte propofition, eft comme dela troi-
ficfme 3 la figure nouuellement faiGte,parla 1 1 propofi-
tion du 5 liure, laraifon delatroifiefme figurc d la qua-
~ triefme, fera comme de la melme troifiefmed la figure
ncufue & parlafeconde particdela 9 propofition du §
liure,la Eurc neufuc & la quatriefme feront efgalles,
doncqyesles coftez de femblable raifon d'icelles {erant
aufsiefgaux I'vn i lautre,comme nous l'auons prisen la
20 propofition de-ce liure. Or laraifon decla premiers
ligne dlafeconde,eft comme delatroifiefme 4 La quatri-
cime trouuée,laquelle parla feconde partie dela ¢ pro-
pofition du s liure, eft commedelatroifiefme 4 la qua-
triefme propofée,& parainfi parla 1 s propofition au s
liure,laraifon dela premiereala fccongc feracommede
la troifiefme 4 1a quatriefme propofée.Ou bien puis que
la raifon de la premiere ligne 5 lafeconde doublée eft
comme dela premiere figured lafeconde parla 20 pro-
pofition de ce liure, qui eft comme dela troifiefme figu-
redlaquatriefme,laquelle encores par lamefme 20 pro-
pofition, eft comme delatroifiefme ligne & laquatrief-
* me doublée, certainement parla 11 propofitiondu
liure , laraifon doubléede lapremiereligne 3 lafecon-
de, fera telle qu'eft la raifon doublée fc la troifiefme .
ligneilaquatriefme , & par ainfi comme nous I'auons
pris enlasa Frqpoﬁcion, du g liure , laraifon dela pre-
miere ligne i la feconde , feratelle qulett de ls troifief
meligneilaquatriefme. Mais pour ceux quifeplai-
fent aux diuerfitez, & pour excrcer les ftudieux nous y
adioufterons cecy , que fi deux figuresre&ilignes fem-
blables fong efgalles,aufsi les coftez de femblable ;aifon

7 ' eront
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ferStefgaux I'vnd autre, finon e plus grantaura larai-
fon al'vn des autres coftez d'vne mefme figure ,ou dela
me{me figure qu'aura le plus petit d1'vn desautres co-
ftez de famefme iigure,lefquels coftez font d entour
desangles efgauxparla conuerfede]Ja premiere deffini-
tion de ce liure, & puis que la premiere eft plus grande:
quelatroificfme,aufsila ?ccou ¢ feraplus grande quela

uatriefme par la 14 propofition du 5 liure, & en fou-
ftrayantles plus petitesdes plus grandes depuis I'angle
par la 3 ;propefition du z liure , & en menant vne ligne
droi&te pdﬁm‘ pat desiexeremitez desTouftraGtions par
la premieredemande, on aureit parla 4 propofition du
premice liare,va mriangle efgal au premier triangle dela
Hgure quiauroitlesdeux plus petits coftez , & parla 2o
‘frepo 116 dece liure,les Aigures feroyent inefgalles: car
e premicreriangle del'vne {eroit plus grant quele pre~
mier triangle del’autre{on femblable, ou I'vn des trian-
les de I'vne feroit Flu: grant que'vn des triangles de
F autre fon femblable & fi les figures femblablesfont
trianiglesou parallelogrammes,&c.la partic feroit efgal-

1e 4 fon tout,ce:quieft contre la 9 commune fentence.
- Nouspouunons prendre aufsi en cefte pro&)‘oﬁtion que
fil y aquatre lignes.droi&es proportionnelles. Le quar4
- rédelapremiercaureangle de lapremiere & delafe-
. condc,}zra commelequarrédelatroifiefme au rectigle
- delatroificfime & de la.quatriefme :car parla 16 propo-
fition-du 5 liure ,laraifon.dela premiere d la troifiefme,
fera comme de .la feconde 3 laquatriefme, & par cefte
‘propofiti6 laraifon du quarré au quarré fera comme du
retangle au redtangle:car lesretangles feront fembla-
‘bles par la premicre deffinition de celiure , & ‘par vne
mef{me 16 propdfition du 5 hure, laraifon du quarré an
re&ah’glc-,&ra comme du quarré au rc&an%lc. Aufsi par
lapremicre propofition de celiure, laraifon du quarré
delapremicre aurcQangle dela premiere & de lafecon
. YY
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deeft commedela Frcmicrc ilafeconde,qui eft comme
de la troifiefme A la quatriefme, laquelle parla mefme

premiere propofition eft commele quarré de la troifief--

me au re¢tangle de la wroifiefme & dela quatriefme,&
par ainfi par la 15 propofitiondu 5 liure, laraifon du
quarré de la premiere aure&an §lc delapremiere & de
la fecode,eft comme le quarré de la troifiefme au retan-
gle delatroifiefme & dela 3uatricfmé , & cecy foit di&
tant pour contenter les ftudieux qu'aufsi pour rendre
€Xperimentez ceux qulif;p prennét, Etpour plusgran-
de & afleurée congnoiflance ou intelligéce de ces mots,
femblable & femblablement pofée,cela veut dire,quela
" premiere & feconde lignes foyentles coftez de fembla-
glc raifon des figures femblables mifes furla premicre &
lafecode , & femblablement la troifiefme &la quatrief-
me ligne foyent les coftez de femblable raifon des figu-
res femblables mifes fur icelles:ceft d dire encores de tri-
angle en triangle que les coftez de femblable raifon por-
“tentou fouftiennentles angles efgaux,comme nousl’a-
uons veu en la 4 propofition de ce liure,&c, & dauanta-
ge queles angles d'vne part deI'vne figure fe raportent
vn chacun au fien aux mefmes angles de l'autre igure de
lamefme part. Nousprendrons encores de celte pro-
pofitid pour nous en feruir au dixiefme liure, & ailleurs
" quefil y atant delignes droiétes qu’on voudra propor-
tionnelles continuellement ou non,les quarrez d'icelles
feront aufsi en la mefme forte proportionnaux & en la
mefme forte que les quarrez feront proportionnaux,les
coftez d’iceux fer6taufsi proportionnaux: quant donc-
ques ou nous propoferala multiplication delaracinede
7 par la racine de 8, nous prendronsle quarré quieftle
milieu proportiénel entre les quarrez 7.& 8,lequel con-
tient la racine dc 56 pourle produiét dela multiplica-
tion, voyez vn peu ou commencent les fuperficies me-
diales,comme nous le pouuons commencer de prendre
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enla 22 propofition duro liure,& comme 7 la racine de
y6,& 8 {ont proportionnaux,aufsi ferontlaracine dey,
laracinedelaracmede 56, & laracine de 8, voyez aufsi
en lame{me propofition parlaracinedelaracinede 56,

ui {fontles lignes mcdia&cs : & quant 3 donnelaracine
3@. 1§,laracinede 3 donnera la racinede ¢ : carquant g
donne 1§, certainement 3 donnera 5, & par ainfilara-

~ cinede 3 donneralaracinede s.

: * medlautre parallelogramme parlamef-

: ]
me premicre propofition,ont laraifonde /

I~

. : 23

Les parallelogrammes equiangles ont ['vis 4 [ amtrescelle rasfon
qwi ¢ft compofee des costex,

. : ) FORCADEL,

Carayantmisles parallelogrammes equiangles,angle
contr’angle comme nousauonsdit en la 14 propofition

“de celiure, & ayant paracheuéle parallclogramme nou-

ucau, certainement par la premiere propofition de ce li
ure, laraifondel'vn des parallelogrammes au nouueau
parallelogramme,fera comme del'vn des coftés d'iccluy
parallclogramme dI'vn des coftez de l'autre parallelo-
gramme,mais le nouucau parallelogram- - 2«

|

Yautre cofté de I'vn parallelogramme 4
Yautre cofté de l'autre parallelogramme,
laquelle foit come I'vn des coftez de I'au- :
tre parallelogramme & vne certaine troifiefmeligne, par
la 12 propofition de ¢e liure,& parainfi parla 22 propo
fition du 5 liure,laraifon del'vn parallelogramme d 'au
tre , feracomme dela premiere destrois lignes dladi&te
troifiefmeligne,laquelle parla premiere propofition,&
dernicre definitid de celiure,{era compofée des raifons
descoftez des parallclogrammes equiangles , oubienen
prenant trois lignes droictes parla 12 propofition de ce

wre,&c. Defquelleslaraifon dela premiereilafecon-
de, foit!'vne raifon defdics coftez , & d_c{ l; fecondcila

N 1}
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troifiefme foit comme laraifon desdeux autres,en yad-
ipuftantla 1 1 propofition du s liure, laraifon du paral-
lelogramme au parallelogramme,fera toufiours compo-
{éedelaraifon gcs coftez. Nouspouuons prendrecn
cefte propofition que parla ¥ r propofition du g liure,la
raifon de deux parallelogrammes equiangles & non re-
¢tangles feratelle qu'eft des parallelogrammes rectigles
contenus de mefmes coftez. Nousy voyons aufsi qu'v-
neraifon compofée de deux raifonseft telle quleft des
deux parallelogrammes equiangles, dchucls?cs coftez
del'vn fontles deux premiers termes desraifons , & les.
‘deux coftez del'autre les deux autres termes, c’eft a dire
qu'vneraifon compofée de deux raifons,elt commelere
¢tangle des premiers termes des raifons aure&angle des.
autres termes des mefmes raifons. Nous prendronsaufsi
en cefte propofitid,que fi des raifonsefgalles ou de mef-
mesraifons, {e foultrait des raifons efgalles; ou des mef-
mes raifons,les raifons qui refteront feront efgalles ou ik
 xefterades mefmesraifons:car en prenant deux gradeurs
~ d’vne part & deux delautre part,ayansles raifons efgal-
les dc{kc)iucll eslon veut fouftraire les autres, & en faii[‘znt.
comme le {uivant del'vaeraifon qu'on veut fouftraire
del'vne part i {fon antecedent , toutainfile fuivantdela
raifon delaquelle on veut fouftraire s vnemoyenne en-
trelantecedent & le fuluant , & en faifantle {emblable
delautre part,certainement pas le correlaire de la 4 pro=
ofition,& parla 22 propofition du § hure, laraifon-de
fa premiere grandeur dlafeconde d'vne part , fera com-
medelapremiere 313 feconde de'autre part, lefquelles
fontles raifons reftées , ou qui reftent des fouftraétians.
Nouslaiffons les autres fagons de faire aux ftudieux, lef~
uclles fe font parla mefmeaz & parla 23 propofisions.
3\1 cinquiefmeliure&c. Nous prendrons aufsi en éefte
: px;lolpoh.tio' que {11y aquatrelignes droictes pmfgmo-
nclles d'vae part en quelque proportion quece fait , &
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quatre autres aulsi proportiénelles d’vn autre partaufsi
¢h quclﬁuc roportion que ce foit, laraifon du re&tigle
¢6tenu des deux premieres au reCtangle cotenu des deux
fecondes, fera comme le rectangle contenu des deux
troifiefmesaureftangle coatenu desdeux guatriefmes,

" carles raifons defquelles eft faite la raifon des deux pre-
miers rectangles font efgalles aux raifons defquelles eft
faiGelaraifon desautres : & par ainfi y adiouftant la4
ropofition de celiure,fil y a deux lignes droiétes parak
fclcs,& del’vnedes extremitez del'vne,a 'vie des extre
mitez del'autre dela mefme part , lon meine vneligne
droicte tant qu'on. voudra & encores lon meine vneli-
gnedroite de l'autre excremité del'autre,d Vautre extre-
mitéde'vne tant qu'on voudra, la igne droiéte coupit
les paralleles & les menées,{era coupée en telle forte que
lerectangle contenu des picces coupées de I'vne des pa-
ralleles au re€tangle.contenu des pieces dela parallcle,
fera camme le rectangle contenu despiecesde la mefme
. ligne eoupdes delautre parallele, au reCtangle contenu

des pieces de l'autre parallele. .

; . . L ' -
- Entout parallclagramme,les parallelogyimes qus font 4 [entom-
dudiametre, font femblables an towt ¢ ensr'enx.
. - - FORCADEL S
- Ceftecy eftfemblablela 8 propofitia de ce liure ex-
eepté le correlaire,car nousauons prisen la 4 propofitio
de celiure, que lestriangles efquels eft diuifé vachacun
- parallelogramme qui eft 4 'étour dy diametre font fem-
lables aux triangles,efquels eft diuifé toutle parallelp-
gramme par le mefme diametre vn chacun au fié, & par
ainfi comme nous Yauons prisenlazo | 5 3
propofitionde celinre, commeparlaza. N[ ]
pitf){oﬁtion du 5 hiure, & parlapremiere /N
defhinition de celiure,vn chacun paralle- [ /-
Jogramme fera femblable autoyt,& par. \J.
LT T s XYﬁjn 3 c
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la 2 propofition de ce liure, les parallclogrammes eftits

ilentour du diametre , feront femblables I'vn 3 'autre.
Nous pouuds dire aufsi icy en paffant qu'vn chacun
rallelogramme eftant d 'entour du diametre, et fcmbﬁa-

blement pofé au tout de fa part , oude la part del'angle

commuin,

: 25
Faive Y velliligne efgal & yn rebliligne donné ¢or femblable d
Vn autve reCtiligne donné. )
’ FORCADEL.

Comme fil vouloit dire donnez moy deux re&ilignes,
& i¢ trouueray vnre&iligne éc{Eal al'vn & femblable a
Pautre. Nous nommerés le reétiligne,auquel nous vou-
lons trouucer vn reiligne femblable le premier,& celuy
auquel nous voulons trouuer va reétiligne efgal , ferale
fecond & au pres de I'vn des coftez du premier rectili-
gne. Il faudra mettre vn parallclogramme efgal au mef=
me premier rc&ilifnc pacla 45 propofition du premier
liure,& au pres deautre cofté d'iceluy parallclogrime.

Il faut mettre vn parallelogramme equiangle au mefme,

& efgal au fecod rectiligne parlamefme 45 propofition
du premier liure:dauantage il faut prendre la moyenne
_ proportionelle entre ledict cofté du premier reiligne;,
qui eft I'vn des coftez du parallelogramme quiluy eft
efgal,& le fecond cofté ou T'autre cofté oule cofté trou-
u¢ le dernier du parallelogrime quieft cfga.l au fecond
retiligne parlar3 propofition de ce liure,defluslaquel~
le nous mettrons vo re@iligne femblable & femblable-
ment pofé au premier retiligne parla 18 propofition
dece liure,c’eft d dire queledict cofté du premier recili-

ne & lamoyenne proportionnelle foyentles coftezde
%cmblablc raifon fcs E gures ou re&ilignes femblables
(voyez encores vne plusample declaration de ces mots,
femilablc & femblablementpofé ) & lere&iligne fem=
blable au premier, faid furlamoyenne proportiénelle,
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fera efgal A .
au fecod %\»
rectili - ?Q '
gne , & ' . »
pour mi- .
cuxenfai e
. xelademonftration nousnommerds le parallelogrime
efgal au premicer re@iligne,le premier parallelogramme
&le parallclo(grammc efgal au fecond retiligne,nousle
- némeronslefecod parallelogrime,&dirés quela raifon
du premierreétiligne au fecond,eft come le premier pa-
rallclogrimeau fecond re&iligne parla premiere partic
dela 7 propofiud du ¢ liure,laquelle eft come le premier
patallcfogrammc au fecond par lafeconde particdela
mefme ppofition,laquelle(pour le faire tout d vn coup)
eft commeledit cofté du premier retiligne au fecond
cofté du fecond parallelogramme , par cela dernicr que
nousauons pris en la penultime propofition de ce liure,
& que nous auos pris aufsi en la quatriefme prolfoﬁtion
de ce liure,& parla premiere propoﬁtion deceliure, la- -
quelle encores fera comme laraifon du premier rectili-
gneaurectiligne fon femblable fai&t, comme nousauos
dit,au cofté dela moyenne proportionnelle, parle fe-
«cond correlaire dela 20 propofitié de ce liure; & parla-
di&te 11 propofition du 5 liure, la raifon du premier re-
&iligneau fecond re&iligne,feracomme du mefme pre-
- mier rectiligne au re@iligne fon femblable & fembla-
blement po%é que nous aurons mis fur ladicte moyenne,
proportionelle, & parla feconde partiedela g propofi-
tion du 5 liure, le re&iligne fai& {ur la moyéne propor-
tionnelle,fera efgal au fecond re@iligne & femblable au
‘premiet, ” . o

SR 26 . ,
- 8§ &vn parallelogramme [ fouftrast Vn parallelogramme
SJomblable ay tout & femblablement pofé s apant Vi commn an
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Zleasec icetuy il fera é Lentonr & yn mefine diametve anec le tont.
FORCADEL.

Pour ces mots fetmblable & femblablement poféen
cefte propofition,il faut entendre que depuis 'angle cé-
mun lescoftez de femblable raifon quile contiénenten
I'vn faccommodét bten aux coftez de femblable raifon

uile contiennenten l'autre vachacunau fien. Carfile
giamctrc de tout ke paralldlogramme , ne pafle pas parle
diamecre du fouftrai&,il couperalva descoftez du fous
fieai&t & enfafant pafler vaeparalicle parie poin@ ou
ledi& diametrede tontie paraliclopramame couperal'va
descoftezdu fquﬁui& al autr;dcﬂcédosl wout le paraﬂ:ﬁ -
Yogramme auquel n'eft pas i cellequi pafle pa
lcc%i& poin&,;lar:h‘ 3 E;so%t-ion du prm?:r lﬁrcj‘fz
ferava nouucan parallelogrime femblable 3 tout le pa-
rallclo%ram'mc parla g propoficiondece Lwre, 8 ayit
vnanglecommun aueclezouc& le fouftraid,lequel
la 21 propofitié deceliureferafemblable au fouttraid,
& parlacouerfe delapremiere deffinttion de celiure,la
raifon del'vn des coftez-du fouftraic al’autre cofté qui
contiennétl’angle commun, {feracomme del'vn desico-
ftez du parallclogramme nouwurau faict,qui et come dy
mefme coftedu parallclogramme nouueau faictd 'au-
tre cofté du mefme parallelogrammenouueay fai& qu
contiennétaufsil'anglt commun , 8cpar e »
1 feconde partic delay propofition da
s liure, 'autre coftéduparallelogramme ¥ >
nouueau fai&t fera efgal dlauere cofté du *
parallelogrammeifouftraiCt-ce quiclt ¢6- L
tre la 9 commmune {entence. .

c
o 2 , v

De touts les parallelogyammes appliguex an costé & ymemef-
me ligne droséte,¢or deﬂlli’tﬂkﬁgures parallelogrammes fem-
6lub£:@~ femblablement poféesu celle qui est defevite alamoi-
t , le plus grant.est celwy parallelogvamme qui et appliqué a ls

»
mlﬂ‘
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moitid eftant femblable s deffasllant .
' FORCADEL.
i RESOLVTION.

Larcfolution de cefte pm})oﬁtion afon commence-
menten la 5 propofition dufecond liure , & eft comme
fil vouloit dpirc - Vous fcauez bien que fi fur vneligne
droiéte comme furlaligne droicte 4q17, fe fait vn paral-
clogramme commescd b, & les coftezcd, & ab, eltants
diuifez par le milicu aux poinétse, & f;, en menantlali-
gacdroie ¢ f, icelle diuife toutle parallelogramme en
deux parallelogrammes cfgaux par la 36 propofition du
premier liure & femblables, par la premiere deffinition
de celiure & femblablement pofez:car«f, & f4, fontde
femblable raifon,& I'angle 4 fe, eft efgal il'angle £ b d,

. parla 29 propofition du premier liure &c. Vnchacun

d’ictux doncques fe pourradire eftre deferictfur la moi-
tiédelaligne « b, & deffaillantdetoutelaligne « 4, de
Jautre farallclogrammc,& en menitdela cyme dudia-
metrede toutle parallelogrime,c’eft  fcauoir du poinét
¢,aupoin& b,le diametrede I'vn des parallelogrammes
femblables & {emblablement Pofcz, ceft dfcauoirlali-
Fnc droi@ceb, par I'vn des poinés duquel , comme par
Iepoinét g, ( &Yc femblable aduiédra en toutsles autres
poin@s dudiametre ¢ b, ) faifant pafler deux paralleles
auxdeux coftez detoutle para.llclohgrimc parla 31 pro-
pofitdondu premierliure, commeh kg, & mgn, deflus
vacmefmeligne droi&t « b, feront les parallelogram-
mes« e, &ag,deffaillants de toute laligne des parallelo-
grammesfd, & »/, femblables & femblablement pofez
a celuy qui eft deferict fur lamoitié,c’eft i fqavoirae,car
fd,eft femblablea »/, parla 4 propofition de ce liure,
& Far la 21 propofition de celiure, 1l eft femblable d e,
& {femblablement pofé car 4 f, & nb, fontles coftezde
{emblable raifon &c.Oubien filon veuton pourradire
fimplement quefd, & n/, font femblables & fembiable-
‘ 7z
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ment pofez par la 2 4 propofition de celiure , & comme
fd, eftplusgrant quele gnomon m[f, de tout £ m, aufsi
ac,quicft céal dl'vnfera plus grant queag,quicttefgd
dlautre&e. o
: COMPOSITION. :

Les parallelogrammes eftants difpofez ainfi qu'en
larefolution parlesmefmes raifonsdela 5 propofition
du fecond liure le parallelogramme « £, fera efgal 4 f{,le-

uel eft efgal d»d, & parainfi par la premiere commune
&ntencc ¢k, & nd, fcront efgaux,& parlafeconde com-
mune fentence le parallclogramme 4 g, fera c{gal au gno-
mon m!f,duqueleb, eftle tour, aufsi fera cf, (Flus grant
‘queleparallelogramme 4 g, & fera plus grat
lelogramme femblable 4 celuy qui eft deferit fur la moi-
tié parla 24 propofition de ce liure,, ce qui doibt bien e-
fireretenu pour{en feruir& aydercnla fuivante pro-

pofition. :
’ AVTREMENT.
RESOLVTION,. C
- Avyantprinsle parallelogrammea cdb , & le diametre
¢ f,{oitmené lediG diametreeb, verse, & enlaligne 4f,
{oit pris le poin& g, & le mefme aduiendradetousles
‘poinéts qui font en «f,en faifantle femblable,parlequel
faifant pafler la parallele i I'autre cofté de tout lepa-
rallelogramme g5 £, couqant le diametrebe, menéenk,
& paracheuant lgcs parallclogrammesg /,& m b,certaine-
ment les parallelogrammesa ¢, & 4 ,font defcrits au co-
{té de laligne droicte 4 b,deffaillits dela toute des paral-
lelogramesg /,8be,fem- -

e

‘blables & {emblablemét ¢ m_d :
pofez,& font femblables ~ .
& femblablement pofez 0 R C

au parallelogramme « ¢, 4
tdclfrit furlamoiti¢ dela \ N\ 8N b
ligne « b, parlesmefmes - # ¥ ®

va paral-
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14 & 21 propofitionsde £ n

celiure &c.& enmenant ™ f
fe, ufquesa n, certaine- \ N¢ \ L

mentme, &el, ferontef~- Y\ 0
gaux,aufsiferote/, &eg, \ \ N _
&parainfi # ¢, fera plus \ g
g 7
» ,

rant que4k,deh », fem-
lablea g /, il nous faut
noter en ces deux refolu-
tions que lesautres paral
lelogrames feront equii-
Elcs i celuy qui fera fur

moitié,
COMPOSITION.
- Leschofes eftants difpofées ou faictes comme en la re-
folution lc parallclogramme ¢#, fera efgal au parallclo-
grammce/, parla 3 6 propofition du premier liure,, & le

arallelogrammee/,{eracfgal au parallclogrimege, par .

1a 43 propofition du mefme liure, & par la premiere c6-
mune fentence, le parallelogramme g e, feraefgal au pa-
rallelogrammec»,1l fera doncques plus grant que le pa-
rallclogrammemb,parla 9 commune fentence, & parla
4 commune fentence le parallelogramme «e, feraplus
ﬁta.nt quele parallelogramme« £, c. & feraplus grante
"vaparallelogramme fon femblable.
28 \ '

- DefJus “yne ligne droséte domnt'e appliquer yu parallelogram-
me -e/"g}”lha‘ R reg;tgu domc',dfdx[;lplmtz df}‘igm{' pdralle‘ggrl-
me qus (o1t [emblable d Yn autverelhiligne done. Mais il faut que
lereCtiligne auguel il fuse appliquer le[gal, ne foit pasplus gyane

-gue celsiy qus fera appligue a la moitic , quant font femblables, le
deffasllant, ¢on celuy qus st deferit d lamostié, & celny angmel il
Jast que deffaille yn femblable.
L * FORCADEL.
L faut quele re@iligne donné foit efgal ou plus petic
_ crect YTy
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au parallelogrime qui fera defcriét fur lamoitié delali-
- gnedonnée femblable au parallelogramme donné,Four
ce que parla precedéte propofitié celuy quieft defcrict
furcla moitié gc laligneeft plus grant qu'va chacun des
autres. Il faut defcrire furla moitié delaligne donée vn
parallelogramme femblable au parallelogramme donné
parla18 propofition de ce liure,& file rectiligne donné
eft efgal 4 iceluy parallelogramme, il ferale parallelo-

ramme demandé,ou bien % autre fon femblable & fem-
Elablemcnt pofé mis furlautre moitié delalignedon-
née par lamefme 18-propofition,& parla 36 propofitié
du premier liure & la premiere commune fentéce, il fera
efgal aurectiligne donné : mais filerectiligne donné eft
plus Fctit uc%c parallelogramme defcri¢t furla moicié
delaligne donnée 8 femblableau parallelogrime don-~

né: alors il faudra prendre ladifference du %lus grant au.

pluspetit par la 45 propofition du premier liure,cn met-
titau presde L'vn descoftez du parallelogrime deferi&

furlamoitié delaligne donnée vn parallelogrime C?;!]t-
angleaiceluy,8 efgal au re@iligne donné par la me{me

45 propofition,& parla 2§ propofitié de ce liure,il faue

‘dra trou- F—o ¢
‘uervn pa ;

xalle]o -

f 2 .0 N
ference & ferablable au parallelogramme donné,Jequel
{fera aufsi femblable au parallelogramme defcrié& furla
moitié delaligne par la 21 propofitionde echure,ille
‘faudra d6cques mettre en vn commun angle,& fembla-
blemétaucc le parallelogrime deferi& fur lamoitié de
laligne tellement que 'angle cémun foit op limfé alan~
gle quieft ilexcremitéde %a--lignc donée,&ilferadl'en-

tour du diametre dutout parla 26 propofitiondeceli-

" gramme X d‘ . . ﬁ*"
efgal ila- | 4] y /
dite dif- =+ — ‘ :
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ure,lequel diametre eftant mené par la premiere & fe~
conde acmandcs, ou bier parla frcmi_erc demande feu- -
lement , & ayantmené les deux lignes qui contiennent
Fangle du fouftraitt oppofé i I'angle comnrun,ou qua

ent par le diametre du tout I'vneiufquesilaligne

droie donnee fxar la premiere demande, & l'autre de la

part du parallelogrime defcriét fur la moitié de laligne
1ufques ar cofté d’iceluy & de l'autre partiufquesace
quedepuisle cofté oppoféelle foivefgalle dla moitié de
lalignedonnéeparlas gropo,ﬁti‘on du premier liure,&
menant vane ligne droiéte paffant par les extremitez des
deux lignes efgalles & paralleles par la premiere deman-
de,on auramisau coftédelaligne donnée vn parallelo-

-gramme, depuislautre extremité d'icelle 4 I'an c§l¢: dupa

rallelogramme fouftrai&t ,‘far lequel ngc le diametre,
lequel auec le fouftraict eft efgal au parallelogrime de-
feriét furla moitié par la precedente propofition, & par

- lapremiere commune fentéce ils font e %auxau rehli-

ne donné & iladi&edifference, & parla 3 commune
%cntécc »ledi& parallelogramme mis aucoftédelaligne
donnée eftefgal au rectiligne donné, & eft defaillancde
toutelaligne d'vn parallelogramme femblable au paral-
lelogramme donne parla 24 & 2 v propofitionsde ce li- -
ure; mais fi nous voulos mettre par cc!{)e propofition au
cofté d’vne ligne droicte donnée vn parallelogramme
efgal i vn quarré plulslfctit qué le quarré de la moitié de
laligne & qu'il deffailled’vn quarré,il faudra prendre le
quarré qui eft la differéce du quarré de la moitié au quar
ré ou reciligne donné, ainfi que nousl’auons monfiré
en la premiere propofitio du quatriefme liure, 8c. Mais
il fera bien pluftoft faidi on divife laligne donnée par
le milicu;parla so propofitié du premier liure,& a 'en-
tour du milieu on defcrit va demy cercledela grandeur
dela moitié & i I'extremité du diametre lon drefle vae

perpendiculairs versle demy cercle,parla 11 propofitié
/ A ZZ iy
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du premier liure, oula 3 1 propofition du troifiefme liv
ure, laquelle foit efgalle au cotté du reiligne ou quarré
donné parlas propofition du premier liure,par la cyme
delaquelleil faut faire pafler vne parallele au diametre
parlas 1 propofition du prcmicrfiure, & dupoin&tou
acelle couperala circonference, ayant mené vne perpen~
- diculaire furle diametre par lara propofitié du premier

liure,yra couper le diametre en deux picces,lefquelles fe
rontau cofté du diametre le parallelogrammedemandé:
carladerniere perpendiculaire ferala moyenne propor-
tionnelle entre lefdictes deux picces parla 3 1 propofi-
tion du premier liure,& parla 8 propofition de ce liure,
& feraclgalle A lapremiere, & ledi& parallelogramme
deffaudrade toutcfa ligne d'vn quarre : ou bien en fou-
ftrayantdu diametrelaligne qui eft depuislacymedela
premiere perpendiculaire 4 1a circonference parallele au
diametre, icelle eftant'vne despicces, il reftera I'autre
picce,&e. - ' '

29

Deffus ‘e ligne droicte donnée appligner “yn parallelogram-
me efgal i Yn reéhiligne donnéex é‘tZ figure parallelogram-

me qws [oit [emblable 4 Yn awtre donné, o

FORCADEL,

Larefolution decefte cy 3 commencé enla 6 propofi-
tion du fecod liure, laquc{lc'nous laifferés pource qu'el-
le eft erefmanifefte apresles precedentes refolutions. 11
faut mettre deflusla moitié delaligne droiéte dénée va
parallelogramme femblable au parallelogramme donné
parla 18 propofiti6 dece liure, & mettre en I'vn des co-
ftez d'iceluy vn parallelogrime efgal au re&iligne done
né c{:arla 45 propofition du premier liure, & equiangle
audi& parallelogramme mis fur la moitié,pourdes deux
en compofer vn parallelogramme,ou bien dure&iligne
déné, & dudi@ parallelogramme mis furlamoitié dela
ligne,il en faut fairc v rc%ﬁlignc, &parla 2§ propofi-
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tion dece liure, il faut trouuervn parallelogramme qui
luy foitefgal & femblableau parallelogramme donné,
lequel fera aufsi femblable au parallelogramme mis fur
lamoitié delaligne parla 2 1 propofition de celiure , &
luy fera lu:&rant come compofe deluy mefme & d’au-
tre chofe,c’eft 4 {cauoir du rectiligne donné, & par ainfi
le plus grant & le plus fctit eftants mis en 'angle com-
‘mun qui cft ogfofé a 'angle del'extremité delaligne
donnée & femblablement,lc plus petit ferad’entourdu
diametre du plus grant parla 2 6 propofition de ce liure,
& aya;f:t men¢ les deux coftez du plus petit qui contien-
nentl'an-

gledupl® e—_ ' G
ctit op- ,
}.?ofe YA . [=] R 5"’ A
gle com- - c
N N X

mun ou * ® : :
ui paffent par le diametre du plus grant iufques aux co-
?tcz du plus grantpar la feconde demande,& par la mef-
me,ayant mené 'va des coftez dy plus %rant paffant par
l’ang{c oppofédl'angle commun quieft parallele 11ali~
ne donnée iufquesa ce qu'il fort augmenté de la moitié
laligne donnée parla; propofition du premier liure, .
& faifant paffer vne ligne droite parles extremitez des
lignes droi&es efgalles & paralleles parla premiere de-
mande on aura depuis I'autre extremité delaligne don-
née i 'angle du plus grant Sara_llclogrammc oppoféd
I'angle commun,& au cofté d’icelle vn parallelogram~
me cfgal aurectiligne doné par vie me{me fagon de de-
monftrer qu'on a tenuenla 6 propofition dufecond li-
ure,& excedera d'vn parallelogramme femblable au pa«
rallelogramme donné parla 24 & 21 propofitionsdece
liure, carledi& parallelogrime eft efgal au gnomon pas
la36,& 43 propofitionsdu premierliure,& la premiere
& feconde comunes fentences , lequel gnombon gft efgal




LEZ VI, LIVAE DES ELEMENTS

au reQiligne donné parla 3 commune fentence, done-
queslediét parallelogramme eft efgal au rc&ili’gnc don-
~ né parlapremiere commune fentence. Mais fi on veut
“mettre au cofté d'vneligne droi&e vn parallelogramme
- efgal 4 vn quarré, excedantd’vn quarré , alors il faudra
trouuer va quarré efgal au quarré dela moitié de lali-

ne & au quarré donné parla 47 propofitié du premier
ﬁurc, c'eft ddire par cela que nous y auons enfeigné &c.

. 30
Apit propof¢ ‘yne ligne droicte termmee,la conpper [elG la ras-
© Jon du milieu ¢on des extremes, '
FORCADEL.

1l faut divifer laligne donnée tellement quele re&an-
ﬁlc delatoute & del'vne des pieces , foit efgal au quarré
* del'autre piece parlaxs Propoﬁtion du fecond liure, &
parlaagou 17 propofitiondeceliure,la
raifon delatouted fa plus grande picce, ‘ &
feratelle quedelaplus c§1~andc piecedla "
plus petite & parla 3 deffinition de celi--
ure, lalignedonnée feradiuifée {tlonle
milicu & les extremes. Ou bié il faut pré- ©
.dre d’vne partle quarré dela ignedonnée , & del'autre
partvn re&an(glc ou parallclo?ai:nmc au cofté delali-
ﬁ:’donnéc,e galau quarré delalignedonnée , & exce-
dantd’vn quareé par la precedente propofition , & fou-
ftraire d'vne part & d'autre, le reGangle qui et au cofté
dela liFnc donnée fans exceder,& il reftera parla 3 com-
maune {entence vn rectangle efgal d vn quarré , & parla
14 ou 17 propofitions de ce liure,laraifon de lalogueur
dureétangle, c'eftd fcauoir detoutelaligne au cofté du
quarré,qui cftla plus grande piece d'icelle, eft commele
coftédu quarré , c'eft d direla mefme plus grande picce
dure@angle , quieftlaplus petite piece delaligne don-
née & gar lagg i

licu

effinition, icelle fera diuifée felon le mi-
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licu & les deux extremes. Mais pource que cefte propo-,
firié importe de beaucoup,c’eft a dire qu'elle,ou ﬁ ligne
diuiféc parelle, eft de grat viage aux derniers lures &ec..
nous en feronsla demonftration plusau long : foit doc-
queslalignedroite donnéeab, pourladiuifer felonle
milicu& les deux extremes,& le quarré d'icelle par la 46
¥ropoﬁtion du premierliure abcd, duquelle coftéca,

* foitdiuifé en deux picces efgalles au poinct ¢, parlaxo
propofitié du frcmicr liure, & furla moitié c4, foit def~
critfon qluarr e g, par lamefme 46 propofition, & foit
menéelalignecg, parla premiere demande,le quarréde
laquelle cl% cfgﬁ aux quarrez ¢ b, &.e g,°Ceftidircau
- quarré de toute laligne donnée & au quarré dela moitic
3’ icclle parla 47 propofition du premierliure, deld foit
‘menéelalignefe,verse,parlafeconde demande iufques
dh,tellement quefh,foitefgalle i c g, parla 3 propofitid
‘du premier liure,& fur £5, %_it fai&t fon quarréh £, par
ladi&c 46 propofition,le cofté duquel h/,coupelaligne
donnécb, au poin& m,commelon defire: car le diames
trefal, & leslignesea,versa,iu{ques dn,& [ h,versh, iuf-
a0, eftants menées par la premiere & feconde demandes,
lon aura mis au cofté delaligne c ¢,comme donnéele re-
&iglecl,efgal au quarréd«,ceft d dire au quarré de tou-
telaligne & excedant du quarré «/,parla precedéte pro-
pofition, & en fouftrayant d’vnepart & d'autrele recti-
gleem,il r;ﬁerp.lq reftangle dm,efgal audi& quarré mn, .
par la troifiefme commune {entence,doncques parla 14
ou 17 propofitions de celiure, la raifon de o m, ou parla
'34 propofitiondy premierliure dedd, Ceftd dire parla
conuerfe defa 30 deffinition dupremicrliuredeab, im
I, Csft dice par lamefme 30 deffinition d 4 m, et com-
medeamimb, & parfaz deffiniti6 de ce liure décques, |
laligne droiée donnée ¢ b, fera diviféc comme nous1’a-
uons di& au poin&m, fclon le milien & les extremes, & -
enmenantaulicudelalignecg,laligneed, gc faifantfh,
a
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cfgalledeb,commedet ~ -, & £
fus &c.lon trouueraeb, ’
énen,& verralolamef-
meoy femblable fagon - -~ K

de faire dela diuvifiode ¢ £ - n
la ligne a b, {clon que \ |
b

nous auons diét parla
1 propofition dufecod o
liure, tellemét que nous

pourrons prendre ‘icy ;
pour vne abreuiation [l b
que la ligne e b, eftant S
menée & e4,versa, iufques in, tellement queen, foicef-
galle deb,certainemétan, ferala

laplus grande¢ piece&Ke. -
Anux triangles veCliples la figure gw'on Voudra defevite an co~
Sfié qm'ﬁaﬂieﬁt[ l’d#gle%iro’iff el
& femblablemét pofées d la premuere defcrires anwx coftex gni o34
tiennent Cangledrorét, - ST
. FORCADEL ST
Carenmenantde l’an%lc droict du triangle re@angle
- vne perpendiculaire 3 labafe par la 12 propofition du
premier liure , cela nous fera fouuenir de lafeconde par-
tieducorrelairedelag proFoﬁtié de celiure;& par ainfi

......

arle fecond correlaire de la 20 propohition- dece liure;

araifondel’vnedespiccesde la%aljcD , failtedelaperpé:
diculaired toute labafe, eft commele rectiligne ducofté
. dutriangle reGtangle,versladite picceai fectigne qui
eft fur la bafe fon femblable & femblablement' def~
crict, & encores laraifon de Iaitre piece dela bafe faicte
. Far ladicte {)crpendiculairq ?atoutcga bafe eft comme de

autre reiligne defcrit 2 Fautre cofté duttiangle re@i< -

gleau redtiligne mefme, defcrit au cofté dela bafefon

€ piececom-"

lus grani
me aufsi par cg, nous pourrons su-c queeh,cftefgalled

est e[galle anx figutes ; fnit(}labfes" :
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femblable & femblablement defcriét, & parla 2 4 propo
fition du 5 liure,la raifon des deux pieces delabafe d tou
te labafe, fera commeles deux re&ilignes deferiéts aux
deux coftez du triangle rectangle, au retiligne defcrict
au cofté delabafe femblablés & femblablemér defcrits,
& toutainfi que les deux picces dela bafe font efgallesa
toute la bafe parla 8 commune fentence , aufsiles deux
re&ilignes defcrits aux deux coftez du triangle re&agle,
font chaux au rectiligne defcrit au cofté dela bafe, fcgm-
blable & femblablement defcritd vn chacun des autres
femblables & femblablemét defcrits. Ouautrement,co-
me nous I'auons pris apres les correlaires dela 2.0 propo-
fition de ce liure , laraifondu quarrédel’vn des coiiz
du triangle rectangle au quarré delabafe i’m
éft commele rc&iii ne deflus ledi& co- ,
fté aure@iligne fon {emblable & fémbla- /;

‘blement defcrit mis au cofté de labafe, &
encores par ccla mefmes,la raifé du quar-"| >
“rédelautre cofte du triangle re@angle, .
au quarré delabafe, eft commele rcé%ilignc mis audi&
cofté au rectiligne mefme fon femblable & femblable-
ment deferit misau cofté delabafe, & parlamefme 24
propofitiondu § liure , laraifon des deux quarrez des
deux coftez du triangle re@angle enfemble , au quarré
delabafe, fera comme des deux reéilignes mis preslef-
di&s deux coftez enfemble, femblables & femblablemée
defcrits aure@iligne mis en la bafe femblable & fembla-
blementdefcri® a va chacun des autres , & commeil eft
ainfi que parla 47 propofition du premierliure,les deux -
uarrez des deux coftez quicontiennent I'angle droi&
utriangle reGtangle , fontefgauxau quarré delabafe,
aufsiles reQilignes mis aux coftés du mefme triangle re-
‘Gangle,ferét efgaux au reiligne mis au cofté delabafe
femblable & fernblablement defcrict aux autres.
S K Aa ij

1~
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. 32 o
" St deux triangles, qui ayent dewx coftex propartionasx 4 deux
coftex [¢ compofent 4 Y angle tellement que les coftex de fembla-
ble raifon diceux foyent aufSs paralleles, lors les autves coftex d's-

cenx triangles (¢ trouneront en Yne lione droifte
4 :
FORCADEL,

-Car parla premiere partiedela 29 p.rdpoﬁtién dupre--

mier liure,lesangles c6tenuz des coftés proportionnaux
fontefgaux, & parla 6 propofition de ce liure, les trian-
‘gles feront equiangles, & aurontlesangles efgaux, lef-
quels font fouftenus de coftez de femblable raifon, &
par la8 & feconde communes {entences,les deux angles
dont!'vn eft contenu del'vn des coftez qui contiennent
Fangleou fe compofentlestridgles & delabafe de L'au-
tre tridgle , & l'autre eft contenu du mefmecofté & dela
bafe de fon triangle fontefgaux aux trois angles, dont
Pangle ou'fe compofentles triangles eftle moyen ou en-
tee les deux autres qui luy fonc pres d'vne pact 8 d’au-

tre,font efgaux aux trois angles dedans de I'vn des trian-

glesparla feconde commune fentence, , . -

lefquelsparlafecodepartiedelagapros N\ =
pofition du premier lure, font elpaux i
deux angles droits , & parla premiert |
commune fentence lefdicts deux angles
feront efgaux i deuxangles droifts, & = T
parla 14 propofition du premier linre , les autres coftez
d’iceux triangles feront en vne mefmeligne droite.

' 33 :
Aux eercles fpawx les angles ont la mefme vaifon g¥'ont lews
circonferences aufquelles sls [appuyent, foitqusls fappmyent 4 i=
celles circonferences eftants conflituées awx centres omawi cirede
ferences, ¢ dawantage aufSi-les feébesses cenx qus confefient anx

centres. - R R :

' : ’ FORTADEL. - ,
Car en prenantles deux circonferences pour vne pre=

o —
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- le pluficurs fois de la {econde, parles
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miere & fecode grandeurs,& les deux angles qui les che-
uauchent ou aux centres ou aux circonferéces pour vae
troifiefme & quatriefme, ceft & {cauoir I'angle qui che-
uauchela premiere pourla troifiefme, & 'angle qui che-
vauche lafeconde pourla Euatricfmc, certainement lon
ne fcauroit prendre le plufieurs fois de la premiere, ainfi
que nous 'auons prisenla 'grcmicrc propofition du qua

ille prendre incontinét le mef-
me pluficurs fois de lagroifiefme parla 2 7 propofitié du
troifiefme liure pourles anFlcs & parlaz6,28 & 29 pro-
pgﬁtior}s du .me(mc' troifiefme liure,ou comme nous!’a-
uonis pris en icelles pour les feteurs:car
tout ainfi que nous auonsprinslesan-
gles pour vne troifiefme & quatriefme,
aufsi entédons nous prédre les feteurs
& femblablement pour vne troifiefme
& quatriefme grandeurs, & en prenant E—r

mefmes propofitions on prédra le mef-
me ou vn mefme plufieurs fois des qua-
triefmes, vn chacun dela fienne, & par
Tes mefmves propofitions , eft d {cauoir
la 27 pourlesangles & les autres pour
{es fe&eurs, filepluficursfoisde lapre-
miere eft efgal plus grantou plus petit
au plufieurs fois delafeconde,les plu-
ficurs fois des troifiefmes feront aufsi
femblablement efgaux plus grands ou
plus petits aux pluficurs fois des qua-
trie{tes vn chacun au fien ( cartantles -
éireéferences queles angles,&c.fe peu- -
uent multiplier, tellement que le plu-
ficurs foisde I'vne circonference, exce-
dera le pluficuts fois delautre,8¢.tout
ainfi aufsi qu'on pourra multiplier tane
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de fois la circonferéce du cercle & tant de foisle diames
tre ciuc I'vn pluficurs fois excederal'autre, d’ou viendra
qu'il y aura raifon entrela circonference & le diametre
parla g deffinition du cinguiefme liure : car 4 diametres.
excedentla circonferéce parla 7 propofition du 4 liure,
& parainfi 8 diametres excedent 2 circonferences, & 3.
circonferences excedent 8 diametres par la 1§ propofi-
tion du 4 liure:) docques parla 6 dcfgnition du ¢ Lwre,
la raifon dela premiere i la fecodg, fera commelaraifon
des troifiefmes aux quatricfmes vae chacune troifiefme .
i fa quatriefine, C'eft d dire quelaraifon de la circonfe-
rence dlacirconference, feracomme del'angle l'angle
& encores la raifon dela circonference d la circonferéce
fera comme du feGeur au feéteur. o '
. CORRELAIRE. -~
Eteft manifefte que commele feGteur au fecteur,tout
ainfil'angle iI'angle. Ce correlaire cft trefmanifefte par
la 11 propofition du g liure , duquel aufsi lon peut pré-
drela fimilitude des fecteurs . Par cefte propofition file-
nous donnela circonference d’'vn feGeur & le rayon du
cercledont il eftle fe&eur, qui eft'vae des lignes droi-
&es qui contiennent 'angle au centre, nous pourrons a-
uoir [e contenu du feGteur en trouuantle contenu du cer
cledu fe@eur & faifant comme toute la circonfcréce du.
cercle i lacirconference du feteur,tout ainfi le contenu
du cercle andi& feGeur. Comme fi o8 hous demandele
contenud’vn fecteur , ayant 7 pourl'vn defdiéts coftez
& 11 pour fa circonference, certainement le cercle dont
ileft fe@Geuraura 14 dediametre parlar g deffinition du
premier liure , & parla 3 propofition ‘du liure de trois
propofitions d’Archimede il aura 44 de circonferencs,
car quant 7 donnét 2 2 cértainement 14 donnerort deux
fois 22, Ceft d {Gavoir 44 & pource que les moitiez de1g4
& 44 font7 & 22,8 que 7 fois 22, font 154, lecercleco
tiédra 1 5 4 par la premiere propofitié dudié liare d'Ag-

—
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chimede:maisla circonferéce denoftre feGeureft 11, &
pource nous diro'nsaﬁgc comme 44 eftd 11, certainemét
154 aura vae telle raifon’a fa quarte partie,c’eft d fgauoir
d38 -+, & filacirconferéce du fe&eur eftoitry &c.il co-
tiendroit 52 +, carquant 22 donnent 15,77 en donnce-
rontautant ou bien 1 5 eft plus grantque 11 del'onzief-
medc 44 aufsi 2 < eft plus grant que 38 - de Fonzief-
mede 1 54.Nousdifons cecy pourles ftudieux, & pour
Yexercice de ceux qui apprénent, ou bien comme 44 eft
d154, ynctelleraifonyaderrd 38+, & comme 44 eft
d154aufsicft 44 14,& parla 11 propofition du 5 liure,
eommerr 338, ainfieft4a14&parlaza & 11pro-
pofitionsdu 5 liure,la raifon de 44 4 1 54 feracomme de
15d52+. Maisdcelle finde rendre plus certains ceux
quiapprennent , nous adioufterons la demonftration,
p_thqqu en cefte propofition nous prenons que tout
ainfi quelacirconference du cercle eftdla circonferéce
defon fe&eur, tout ainfioutclle eftla raifon ducercle
au fe&eur. Soitle cercle « d ¢, diuifé en trois feGeurs ( &
cela quifedirade trois, ce dirade tant dautres feGeurs
qu'on voudra)abc:cbd:dba: & comme par cefte pros
pofition, laraifon de lacirconference dc, dcq, cft come
dbc, A cba, &laraifondelacirconference da, i #e, eft
commele fecteurd ba,au feGeur abc,& parlaz4 propo-
fitondu s liure, laraifondela circonferencecda, dac,
cft comme dés feGeurscb d,8cdba,au feGeurab e,& par
la:8 pr?oﬁtion du 5 liure,laraifon de toute la circon=
ference ducercle cd«, dlacirconfe-' .
rence du feGeur « ¢, eft comme des |
trois feCteurs, oude toatle cercléan
feCteur abe, & par vne mefme fago &
parle correlaire dela 40u19 ppofitio
du 5 liure, laraifon'de toute lacirco- 4
ference ala circotiference de Tautre
feCteur ¢ d «, feracomme de toutle
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cercleaufeGeurcda, &e: SR

Etdeld cft manifefte quela moitié delacirconferen-
ce d'vn feGteur multipliée parI'vne des lignes droictes
quile cotiennentauec fa circonference,produira le con-
tenu du feCteur. Nous prendronsencoresicy quefilya
deux cercles concentriques,c’eft d dire ayants vo mef{me
centre, les cicconferences des fe&eurs des cercles,ayants
vnangle commun o6u eftants en ynangle comi feroe
femblables:carla raifon de la circonference de 'va cer-
cle dlacirconference de fon feGeur, fera comme quatre
angles droi&sal'angle commun desfe&curs, & comme

-quatre angles droiéts,font d 'angle commii des feGeurs,
ainfi {erala circonference de 'autre cercle i la circonfe-
rence de fon feGteur, & par la 1z propofition du § liure,
comme la circonferencedeI'vn cercle fera dla circonfe-
rence de fon feGeur,ainfi ferala circonference del’autre
cercledlacirconferencede fon feGeur, & parcela lona
congneu combien de ftadesen laterrerefpondentd va
degré du ciel, ceft i dire combicn de chemin duplus
grand cercle qui puiffe ceindre laterre refpond d vade-
gré del'equateur. ,

Maintenant pour la fin de cefte micnne entreprifeie
doneray encores i mon pais,aux ftudicux , & d ceux qui.
apprennent, que fi de'vn desangles poinétus d’vn tri-
angle rc’&angcic' lon meine ynelignedroiGteilabafe,la
raifon de toute la bafe lapiccedelabafequicftentre
I'angle droiét, & ladi&eligne eft plus.grande que larai-
fondel’angle contenu deladi&e ligne & de ladi&e pie-
ce,al’autre angle poin@tu dudiét triangle redtangle : car
fidel'angle poinctuc,du triangle seGangle 4 b c,on mei- .
nevnceligne droi&tecd,ilabale diceluy,parla premicre
demande,& i I'entour dupoinétc,dela gradeurdelali
gne menée on defcrit le {eGeur fde,parlas demande,
U eft certain parla 19 propofition du premier liure, que
lalignecd, fera plus gr’an‘gc quech,& plus petite que GCC" )
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&c.ainfi que Vitellion le demonftre enla 3 5 propofitié

de fon premier liure: & en cofideratles quatre grideurs

ecd,dcb,fcd, & dce,defquelles la premiere eft plus gra-
de quelatroifiefme parla 9 commune fentence,& parla.
mc((!mc'communc fentence,la feconde eft pluspetite que

la quatrie/me , certainement comme nousl'auons prins
enta 8 propofition du 5 liure, & comme il le demonttre
enla g propofitid dudiét premierliure,la raifon du triz-
glea c¢£ au feCteurfed, fera plus grande que du triangle
dcb,aufeeur d ce: Maislaraifon dela piece delabafe
ad, ilapiecedelabafe db,eft commeacd,ddch,parla
premiere gropoﬁtion deceliure,laquelleeft Elus gride
quedufecteur fed, aufeGeurdce, & parainfiparlars

propofition du s liure,laraifon de 4d,a d b,{era plus gra-

- de que du fecteurau fc&cur,laqucllc eft par cefte propo-

fition commedel'anglefcd,il'angle dcb,doncques par
lamef{me 13 propofition la raifondead, i db, fera plus
Frandc quedelangle4cd,il'angledcb, & comme nous

‘auons prins en la 18 propofition du 5 liure,laraifon de
toute la%afc ab,alapiecedb, quicltentrel'angle droict
& laligne menée, fera plus grande quedelangleach, i
I'angle d cb. Mais il faut faire pafler parle poinétd, vne

. parallele dc, parla 31 propofition du premier hure,qui

feradg, & comme nousl'auons pris enla 4 propofition
dece ﬁure,‘la raifondelabafe«b, ilapiccedb, jEcra telle
Rue decb,dgb,laquelle( comme nous vends de demon-

rer) eft plus grande,que delangle cdb, il'anglegd b,
ceftadireparla 2y propofition du Prcmicr liure,la7 &
13 propofitionsdu 5 liure, quedel'anglecdb, dl'angle
cab, & parla mefmes 13 propofition laraifon de«s, 3
db, fera plus grande que del'anglecd b, al'anglecab. Et
comme 1l foitainfi quelaligne « c, {oit plus grande que
lalignedc,&dc,plus grande que d g, il eft certain par la
8 propofition du g liure, quelaraifon delaligne«c,dla
lignedc,fera plus petite que ddg,& parla IB gi) propofitid.
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du s liure , elle fera aufsi plus petite quecelle delaligne

cb,abg,0uqab,ddb:nous auons veu quelaraifondel'an-
Flc bdc,alanglebac, cft glus’ petitcquedela bafe b, 3
abafe,ou partied’icelled 1
alaligne fc,cﬁ: plus petite que dea b,
dlamefmedb: voyons maintenit la- - ¢
quelle des deux eftla plus grande, ou
laraifondela lignc ac, alalignede,
ou laraifonde l'angle cd b, dI'angle
ca b, & pour cela faifons paffer parle
poin&ec,ilabaleq b,la parallelech,& f4
foit menée la circonference edf, iuf-
ques d £,& laligne droicte dfiufques f
_ ah, & d’auantage parle poin& £, paf-

fe laparallele d b, £, il eft certain par \f_
la 4 propofition dece liure , &la 11 d 3

fropoﬁtion du cinquiefme liure,que
araifondeac,d cf;efttellequ'eft de f

dh,ifh,Jaquelle parla premiere pro- '
- pofitid de celiure,eft comme du trii-
gle dcb, autrianglefch, laquellecft
plus petite que du {ecteurd c £, au fe-

&eur fe k,par cela que nous auds pris k.

en la 8 propofitiondu 5 liure, & par 4

la 18 propofition du mefme § liure,

parlar3 propofition duquel donc- 4

ques & parla 11 propofition d'iceluy

me{me liure,laraifondelaligneac,d 5
cficeftddire dd c,fera plus petiteque é

delangledch,ceftadirecdb,alangleach, ceft idired

Panglebac,la premiere demontftrauon fe peut faire auf-

~ fien menant vne paralleleila ligne d , paffant parle:
Foin& a4,&c. Sidoncquesdedeux triangles reGangles,

"vn des coftez qui contiennentl'angle droi@ de'vn eft:
cfgal 4I'vn des coftez quiconticnnent I'angle droi¢tde

-

\

Jlaraifon aufsi delaligne«c,

c‘ .

e e ——
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I'autre & lesautres coftez de I'vn font inefgaux aux au-
tres coftez de l'autre,Jaraifon deI'angle c6tenu des deux
plus petits d 'angle cotenu des plus grads, fera bien plus

etite que la raifon du plus grant cofté au plus petit, ne
?ouﬂcnant pas I'angle droact: mais elle fera plus grande

uc du plus grant cofté au plus petit fouftenant I'angle
groi& : quieftl'endroict ou mamain prendraoccafion
deferepofer, en recognoiffant de la feule main de Dieu
& de fafeule cFracc:,bonté & mifericorde, toutes les cho-
fes qu'il m'a données pour les vous donner. |
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