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EXTRAICT DV PRIVILEGE DV ROY.

Arpriuilege du Roy,donné 2 Fontainebleau le xiij.iour de Mats,1563.il
< eftpermisaM.Pixr e FoRc bzt profefleusordinairedudit Seie -

gneur és Mathematiques en P'vniverfité de Paris de choifir & commet-

tre tel Imprimeurdo&te & diligent,qu'1l cognoiftra eftre fuffifanc pour fi.
delemét imprimer ou faire imprimer les liures des elemés d' uclide par luy tra-
duiéts & commentés. Inhibant (ledi& Scigncur)i tous Imprimeurs,Libraires
Marchands & autres quelcanques , qu'ils n'ayent a imprimer ou faireimprimer
auains des dicts liures o’y ceux mettreen vente iufques au temps & texme de
feptans 4 compter du iour que la premiere imprefsion fera paracheaée Erce
furpeine de confifcation des liures qui fe trouucront cftre aultrement impri-
mes, & d'amende arbitrairg,tant enuers le Roy qu'enuersledi®Forcansr
& des interefts & dommages de I'imprimeur pacluy choify & eflu, le toutpour
lescaufes & raifonscontenues & amplement declarées audict privilege. Ainfi
figne Par le Roy en fon confcil,Bonaud Et {eellé du grand feau, decire iaune,

Ledift FORCADEL « permis & Charles Perier, d'imprimer ou faire imprie
" mier les liures des Elemens d'euclide iufques auterme de fept ans fimis ¢ accons~
Plisy commencer du ionr que lefdachs linres feraus achenés dimprumer.



MONSEIGNEVR LE TRESTI L-

LVSTREI CARDINAL DE CHASTILLON,
"Conte de Beauuais, PIERRE FORCADEL. Salut.

‘- = >3
, ONSEIGNEVR, meflant pa:'lc

) paffé,& mefmeau temps de ces der

’ niers troubles entre autres eftudes,
&, & {ciences Mathematiques , em-
2) ployéalatradudion desElements
=2 d’Euclide,en noftrelangue Frangoi
fe,8 les ayant commentez & expofez detrefclaires
& tresfaciles demontftrations, i'efpere moyennante
. laydedelaquelle Dieua fauorifé monlabeur,auoir
beaucoup profité au public, & quenon feulement
ceux de cetemps,, mais aufli ceux qui viendront a-
pres,outre lecontentement & vtilité qu'ils en pour
Tont receuoir,feront poulfez & artirezal'eftude de
finoblesfciences,dont pour'opinion dela difficul
- té, ils ont efté revoquez & retirez iufqu’icy. Or
MONSEIGNE VR,ayantducommencement ac-
compli les {ix premiers liures quifont eftimez les

lus communs, &:qui ont efté par ce moyen expo-
~£:z par autres.leme deliberé deflors de parfaire rou’

tel'equre,tant pourn'y auoir encor depuis les An-
A jj ’
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ciens,aucun mife lamain, que pour recognoiffance
aufli du bien & honneur quil apleualamaiefté du
~ Royme faire,de mereceuoir aunombre de fes le-
&eurs Mathematiciens en cefteVniuerfité Ec pour
ce,M ONSE1GNEVR,quil nveftfouuenu de Thu-
manité quil vous pleuft me monftrer ceft hyuera
la Cour, quandie vousfeis la reuerence, ay bien
ofé prendre la hardiefle de vous dedier,ce feptieme
liure,qui eft le premier de I Arithmetique d’Eucli-
de,efperant que receurez cefruict de mon labeur
de teﬁc volonté, quauez accouftumé roufiours fa
~ uoriferles lettres & lavertu, de voftre benigne gra-
ce,a laquelle, MONSEIGNEVR, fiic cognoy a-
uoir fai¢t chofe agreable,ie me parforgeray a Fadue
nir,Dieu aydant, vous dedier plus grandes & hau-
‘tes ceuures,comme dés pré(fnt' ie vousdediemé
feruice perpetuel. De Paris,ce 10. de Ianuier. 15 6 5.
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ELEMENS D EVCUIDE TR A-
_ . pvierT ET COMMENTE, K PAR
Yo : - . P.Porcadel de Beziés. '

. DEFFINITIONS.

*VNITE eff, felonlaguelle, une chafeune chof qui
eit, f¢ nomme une. :
FORCADEL.

Euclide apres nous auoir enfeigné aux
quatre premicrs liures,& au fixieme, les
=, ¥ premicts clemens de lageometric & au
WEPAULEISP cinquieme, les Elemés des raifons & pro
. iportids difsibles & indifsibles,en ce 7.8.& 9. liures, il nous
tveut enfeigner les premiers Elemés des nombres difsibles.

Etpource que le nombre,eft fai d'vnitez, commeil nous
dira en lafuiuante deffinition,il nous di& en cefte cy,queft
ce quel'vnité qui eft,celle felon laquelle toute chofe qui eft
fenomme vne,ou tout c¢ qui eft fc nomme vn.

. 2 ,
Mais nombre,est ls mulitude,compofee de plufieurs unitex.
 FORCADEL. * - :

-+ Comme quandnous prenons deux vnitez enfemble,ce
:2,ld eft nombre, & 3.fai& de trois vnitez eft nembre, «c.
.L'vnit¢ doncques mefurera vn chafcun nembre, & aufsi

nombre eft vne multitude mefurée de I'vnité,mais notons
-quela progrefsion quicommence d I'vité, & saugmente
:de I'vnite,comme 1.2.3.4.5.6.7. &c . eftAdmée la nacurel-
le fuite ou progrefsion arithmetique.La 3.9.10. & 3 6.pro-
pofitions du 1 liure,& les femblables des 3“""2“!!’?‘ pre-
: i1

-



4 - LEVII LIVRE DES ELEMENS
cedens & (uyuans monftrent affez dequoy fe fai& lenom.
bré ceft & fcauoir dela divifion du continu, & comme it eft
ainfi que toutes chofes font confiderées ou en nombre, ou
en pois,ou en mefurc,le nombre ayang pris pour fa melure
fameufel'vnité, lamefure a pos le pied, comme lalignele
pied en longucur,&c.& le poisa pris Fonce.

* Partie eftun nonibre d'un nambrc_,lz plus petie duplus grand , quand le plus
petiemefureleplus grand. ~ N
| * FORCADEL. |
Etvn plus petit nombre mefurant vn-plus grand fe di&
eftrela partic du plus grand denommée dunombre parle-
quel il mefurelé plus grand,2 donquesferala 3 partie de 6
pourceque 2. mefure 6.trois fois,la partic aufs: d'vn tout,
cft celle laquelle eftant prife pluficurs fois felon [a nacurelle
fuite des nombres faitle.tout,cefte deffinition aufsi re(pod
.ala 1.deffinition dus.liure.Mais il nous faut prédre icy que
quand deux nombres {eront la partie de deux autres nom-
bres vn chafcun du fien autancquiul y aurade-l'vades plus
petis 4 fon rout,autanty en aurade Lautre plus petic, d fon
autre.tout..

Bt parties;quand ilne le mefure poi:t.
o FORCADEL, A .
s.donques fera les partigs de 1 2 car . eftant pris 2.fois

fai&t moins de 1 2.& eltantpris 3.to1s,failk plusde 1 2.aufsi
6.(cra les parties de 2 1.car 6 eftanc pris 3.tois, fai& moins
de 21,& eftant pris 4.fois taikk plus de 2 1.Mais fil'vnité me
Afuretant teulement deux nombres inegaux,alors le plus pe
sit fera les parties du plus grand nombrées du plus perit &
.denommées du plus grand,comme 7.fera les p.douziemes
.de 12.Etfi deux nombres inegaux font mefurezde quel-
_quenombregle plus petic eftant les parties du plusgrand)le
.plus petic (era les parties du plus grand nombrécs dunom-
re parlequel le plus grand mclurant mefure e plus petie,



 DEVCLIDE. ve
- & denommeées du nombre par lequel ledi@ mefurant me-

furc leplus grand, & par ainfi 1 8. ferales 3.cinquicmes par-
ties de 3 0.car 6. mefure I'vn 3. fois, & mefurelautre 5. fois

. Mais plufieurs fois eft le plus gmndrlz pluspetit,quand leplasgrand eft me- .

Juré duplusperie.
FORCADEL,

+ Cefte cy refpond 4 [a 2.deffinition du . liure, 1 2. don-
ques fera le pluficurs fois de 3.pource qu'il eft mefuré de 3,
4.fois. .

S ¢

- Nombre paityeft celivy qu o diuife en denx partiesegalles.

FORCADEL.

. Quelque nombre quece foit, peutcftre partien deux
parties cgalles,mais ccluy qui eft diwife en deux partics egal.
les, fans partir ou offencer I'vnité, celuy 1i fenomme paic
en cefte deffinition, & le premier de tous les nombres, ceft
i fcauoir 2. eft'pair, & cft tel qu'eftancadioufté d foy mef-
me,fai& autant comme sil eft muleiplié par foy mefme,

Mais impair eft celiy qui nc f¢ diuife point en deux parties egalles.On bien ce
by qui ejx“ifmﬂu: Jl:o?lZmbrg{);:rdcf;’inué. - d s S

‘ FORCADEL. .

Quand P'vnité cft offencée en diuifant quelque nom-
bré en deux partices egalles,ce nombre 13 eft impair:ou bien
fi i-vn nembre pair on adionfte Fvnité,il en viendra vn né-
- breimpair,& i en fouftrayit Fvaité d'vn ndbre pair, il refte

uelque nombre,le mombrerefté fera impair, Et le fecond'
gc tous les nombres,ceft d fgauoir 3.eft impair,& cft e pre-
mier impair.Danantaige 2. & 3. quifoncles deux prémiers
nombres, nepeuucnt cftre mefurez quede bvnité, & par
aipfi 3 ferales 2.tierces pargiesdetrois, :

o 8 : '

" Nombre pairement,paireft celuy quieftmefiré I vn nowsbre pair , parvm:
nombre pars . . L .

T A i
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8 LE 1X. LIVRE DES ELEMENS
‘ FORCADEL - ,

Tl nous veut deffinir en cefte cy & aux deux fuyuvantes:
deffittitions,les trois fortes de nomibres pairs, 8¢ dit premic..
rement que ce nombre I3, (excepté deux)qui ne fgauroite.-
ftre mefuré d'autre nombee que d'va nombre pair cft paire
ment pair. ‘ ' i

: 9
Nombre paivement impatrft celicy qui eft mefiré d-vn nombre pair,parvn -
nombre impaur. ‘
: . FORCADEL.
Deux eft fimplement pair, & par ainfi tout nombre me-
fure de deux par vn nombre impair (e nommera, pairemée
impair,par cefte deffinition,

10
- Mdisnombre impdirement pair,eft ccluy qui eft mefiré d’vn nombre impair
par vanembrepatr. - T : '
- FORCADEL .~ = :
. Tout nombre pair mefiseé drvnnombre impair, parvn
nombre pair,le nombre pair par lequel le mefarant miefure
le mefuré n'eftant pas paircmentimpair,fera pairemét pair, *
& pairementimpair,c’clt 4 dive impairement pair.

: L 1y
£t nombre impatrement impair , effceluy qus eff meffiré &vm nombreimpaie
paryanombreimpair. ,
FORC ADEL o ,
It nousveur deffinir en cefte cy,8¢ en la fuyuante def§- -
nition les deux fortes denombres impairs , & diQicy ,que -
ce nombre ld,qui ne fgauroit eftre mefuré dautre nombre;, |
que d’'vn nombre impair, eft impairement impair,
. 12 :
Nombrepremier eft celuy qui eft mefuré feulement de Dvisk.
. . . TFORCADEL R
“Tousles nombres impairs, lefquels comme 2° & ;:qﬂi -
font les deux premicrs nombres,ne peuuent cftre meturez
que del'vaité , (e nommear premiiers, & wouskes nombres
premicrs font impairs excepté 2,Et tout nombre impair fe-
» ra

-
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. D'EVCLIDE. | e

rapremier n'cftic pas mefuré des nombres impairs,quifone

compris en la moitié du nombre pair,. quiluy eft prochain,
Nombyespremiers entr'eux font lesmefures tantfeslemens de Lunité posr me.

[urecommune.. :
: ’ ’ . FORCADEL,

Tous les nombres premiers incgaux,comme 2.& 3.qui
font les premiers nombres,{eront premiers entr'eux, car ils
font tant feulementmefurez.de bvnité pour mefure com-
mune,& par ainfi;ilsferontlesplus petis cn leurs raifons ou
comparaifons, ceftd dire, quil ne s'én trouuera point de
plus petis,defquels vn chacun plus.grand contienne autant
defois vn chacun plaspetit;comme.vn chacun nombre pre
micr plus grand contiendra vn chafcun nombre premier
plus petit,& parainfivne chacune fra&ion reprefentée par
deux nobres. premiers.demeurera ou fera toute abbreuié,
comme17.vingtnenfiemes,ou 3 1.vingeneufiemes;quiveu
lent dire qu'en me donnant 17.deniers pourlesspartird 2. 9-
hommes,il'me faudroit donner d vn chacun 17 picces egal-
Iesd'vn denierydefquelles toutes les 2 9.fontle.denier;& en
meadonnant 3 1.denier pour les partir a2 9:iommes;, il'en -
appartiendraa vn chacun, 1. denier , & deux vingtneufie.
mes parties.Aufsi quand de deux nombresinegaux; le plus
grand fera premicr,ou le plus petit.ferapremier. & ne mefu
rera pas le plus grand, ils feront premiers:entrieux, & par
ainfi ces fralions 8.treziemes, & 7: quinziemes{ctonc tou.
tes abbreuiées. -

o 14

Nombre compoft,eft be mefuré de quelque nombre. .

- FORCADEL.

Combien que tout nombre foit.compofé de plufieurs”
vnitez,& par ainfi mefuré de l'vnité, ceJa n’empefche pas
qu’'vn nombre ne puiffe eftre' compofé de pluficurs nom-
bresiegaux,& par ainfiil fera mefuré de 'vn d'iceux, & aufsi
- dirnombre desnombres egaax;défquelsil cﬁ.'cqr_n‘l;;ofé, 8.

¢



10 LE VIL LIVRE DES ELEMENS

. fera nommé compofé i la difference de ceux quifont mefu
_trez tant feulemenc de 'vnité, ceft d fgauoir i la difference
des nombres premiers. Tout nombre doques fera premier
ou non premier,& tout nombre non premier fera compo-
{é:rout nombre aufsi fera compof¢ ou non, & lenon com- -
pofé,fera premier,car s'il n’eft pas premier, il fera non pre-
‘mier,& parainfi compofé par la 1 .commune fentence, ce
qui eftimpofsible. ' ‘
1
Nombres compofex enty euxt,font les mefurés de quelque nombre pour mefure
-commaune. o t )
FORCADEL. . _

De i s’enfuit que deux nombres {font compofez enfem
‘ble,ceftd direl'vn au regard de l'autre, defquels le plus pe-
tit mefure e plus grand . Les nombres donques compofez
enfemble ne pcunent effre les plus petis,cn Jeurs.raifons ou
‘comparaifons. S -

16
Vnnombre,fe dick multiplier vn autre nombre , quand autane Sunitex ,qw'il
9 aenluy,autant de fois fe com;o[ele multiplié,¢o ennaift vu astre.
' ORCADEL.

Cefte deffinition nous enfeigne de prendre vn tout par
1a valeur de'voe de fes picces egalles,& par le nombre des
pieces qui font au tout,ainfi quiil {e peut veoir en 1a 3 6.pro
pofition du 1 liurc,nous y pouuds aufsi prendre que quid
vn nombre maltiplic vn autre,le produit fera mefuré du
multiplié parle multiplianc.Et de cela nous pouuons pren-
dre,que qui nous demandera ce nombre 13, lequel mulei-
pliant 4.tai& 20.cefera §.cat 4. mefure 20, §.fois, ou bien
20.partti par 4.doddhes.,

o 1y AR )
" Quand deix naynl:l::: ﬁ_mng‘iplunr e»/'ezflc,enﬁm W dutrejiceluy faictfe
. .. 9. . S nt ub . ) “I:.v - ae .
homme iperfiel, - Lsoft iy font s nbres 9;u_lfm ipliék enfemble
Ces nombres produiés icy fe nomment plans,ou fupee

ficicls, pource quils peuuent eftre les contenus de plans o
faperficicls , comme [c yoit ¢n [2 mefme 3 6.propofiti5, car



.DEVCLIDE. . 1

a 3.delong, & 4.dclarge,il contiendrar 2,quarrez s'il eft re
&angle,ou 1 2 laganges,ou rhombes ou amendes,s'il eft an
tre,8 par ainfi les nombres multipliés 4 bon droi&, fenom
meront les coftez du nombrefaict, carils pourronteftre les
coftez d'vn plan ou fuperficie parallelogramme . Et en paf
fant nous retiendrons.aufsi que la mefure fameufe des plis
eftlcpied quarré, 18 : ~

E

fi vnre&angle oy autre plan,parallelogrammes toutesfois, .

Mais quand trois pombres e muleiplids enfemble en fone quelqu‘}m,ialu) fair

Jenommefolide.keles coftex d iceliy Jont les nombres,qus fe multipbent enfemble,
‘ ' FORCADEL.

Enla 25.& 3 2,propofitions de 1 1.liure, nous povuons
veoir que tout folide faict ou contenu de plans parallcles,
ayans les trois toftez par la force defquelsil eft fait, mefu-
rés contiendra autant de folifies egaux, & femblables que
fai& le 16g d'iceluy mulriplic par le large,& le produi& mul
tipli¢ par Fautre cofté,qui eft la propre caufe pourquoy tels
nombres produids de trois nombtes multiplicz enfemble
font nommez {olides,& par vnc mefme raifon, les trois nd
bres font ndmez les coftez d'iceux produits. Mais il nous
faut aufsi retenir icy en paffanc,quele pied cube eft lame-
furc fameufe des folides,touc ainfi que le pied quarré eft cel
- ledesplans,& l'autre celle des langueurs. ‘

19 :
" Nombre quarré eft,qui eftegallement egal. O bien, celiy qui eft contenu de

deuxnombres egaux.
FORCADEL. o ’

En la 17.dcffinition,il nous a di&,que quand deux nom-
bres ou egaux ouinegaux fe multiplient enfemble le pro--
dui& feraplan,eu fe nommera tel,& en:cefte-cy il dit,qu’'é
tre ces plans l ecluy qui poursa eftre produi&t de deux né

bres egaux fera nemme quarré,cdme pounit cftre ke cote-
nud’'vn quarré d caufe de l'ele@io du pied quarré,parla 46

& 36.propo fitios du 1 liure,& parla 1.deffinition du 2.Ee
pourautant long que large, cela fe peut entendre, comme

cftant vo tel nombre, ou pouuant eftre le contenu d'vn
-~ homb! B3



w2 LE VIIL LIVRE DES ELEMENS

parallclogramme autant long que large. Mais il nous fawe
retenir icy que tout ainfi que le produi& dequelquenom-
bre multiplié par foy mefme eft nommé le nombre quarré
du nombre qui s'eft multiplié,aufsi le nombre quis'eft mul
tiplié eft ndmé la racine quarrée du mefme produict, quad
donques on nous demandera la racine quarrée de quelque
nombre non quarré, nous pourrons refpondre, quelle ne
fera paslaracinequarrée du nobre quarré plus prochain, &
plus grand;quele nombrepropofé. Mais cllefera laracine
quarréesdunombre quarré, plus prochain & plus petit que
le nombrepropoféaucc vaplus,quine peut eftre exprimé,
& 1cy commencent les racines-quarrées fourdes.
20 .
‘Nombre cube eftiqui eft egallement egalegallemens. Ou bien celicy qui eft con
tenu de trois nombres egaux. ‘
‘ "FORCADEL .

Enla r8.dcffinition il a di&, que quand trois nombres
egaux ou incgauxife multiplient cnfemble, le nombrequi
en cft fai& fenommefolide, & en cefte cy ilnous di& que-
tre tels folides céluy:qui pourra eftre produi& ou faictde
trois nombres cgaux fe nommera cube, 4 caufe de Pele&io
du pied cube Iour la mefure des folides:aufsi vn folide fait
ou contenu de plans paralleles,ayant lestrois coftez egaux
cogneus contiendra vn tel nombredefolides contenus auf
fi de plans paralleles egaux & femblables catr’eux. Dauan-
ge finousprenons vne ligne mefurée, & d'icelle nousen
dreffons le cube ainfi qu'il eft demonftréenla 1 5. propofi-
tion du 1 3 liure,il contiendra autant de pieds-cubes com-
me eftlc produi& du quarré de ladie mefore ‘muleiplié
par lame{lme mclure, & cc fera par les di@es.2 §. & 3 2 pro-
pofitionsde 1 r.liure. Quad donquesl'onnous demande-
ralaracine cube de quelque nombre cube, nous pourrons
~ dire que ce ferale nombre duquel le quarré muiltipli¢ par le
nombre mefmela fa&.Ecfil'on nous demide la racine cus
.be de quelque nombre non cube, elle ne fera pascelle du

' cube
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-sionanux.

Rt aahad

3 DEVCLIDE = = .3
‘cube prochain plus grand que le nombre propofé, mais elle

“ferabiéla racine cube du nombre cube prochain, & plus pe

titque le nombre propofé & vn certain plus quine fe peut
dirc ou exprimer, & la ont commencé les racines cubes

fourdes.

21
. "Les nombres font proportionaux,quand le premier eft le mefme plufieurs foi,
o bien La mefme partie,on bien les mefmes parties du fecond,comme ef% le troifie
me du quatrieme. _ '
FORCADEL.

_ Par cefte deffinition quand il y 2 quatre nSbres defquels

le premier eftant parti parlefecand fait autant commele

trofieme eftant parti par’le quacrieme, & au contraire,, ou
conuerfement,ces quatre nombres- 1 font proportionanx,
ceft 4 dire partisegallementle premier par e fecond , & le
troifieme par le quatrieme. &icy nous pouuons prédre que
quatre nombres font proportionaux’, defquéls le premier
et egal au fecdd, & le troifieme au quatrieme, car telles par
tics que fera le premier du fecond,telles fera le troifieme du
‘quatrieme,c’eft 4 fcauoir toutes . Aufsi troisnombres feroe
proportionaux, quand le premier ferale mefmepluficurs
fois,ou lamefme partic, ou bien les mefmes parties du fe.
.cond,comme fera le fecond du troifieme, i
22
Les nombres [uperficiels ¢ folides font femsblables,qui ont les coftex propor-

» FORCADEL. - -
Pourbien entendre cefte defhinition ,il nous faut f¢a.
uoir que les coftez de deux nombresplans oufolides fe res
rdenten deux fortes., & premicremét des nombres plis,
lalargeur del'vn regardelalargeur deFautre, & fa'logucur
lalogueur delautre, & alors les coftezainfi regardez tend
ment de femblable raifon en la 1 1, deffinition du g.liure.
Ecc'eft celaqueles Archite&tes nomment fe rapposter : de
la aufsi lalongueurd'vp chacun regarde falargeur;& au ¢d

traire . Evalors que de deux nombres plans, les coftéz rap-

B ijj



14 LE VIL LIVRE DES ELEMENS

portez, ou autrement font proportiopaux, i la fimilicude
des coftez des plans equiangles,ils fe nommene fuperficiels
femblables,comme aufsi les plans feroyent femblables,pae
la 1.deffinition du 6.liure.Aufsi les trois coftez de deux nd
bres folides fe regardent en la mefme maniere, ceft i fga.
~uoirle long,le large,& la hanteur de I'vn,au long, av large,
& dla hauteur dé ['autre, & lors que tels coftez ge deuxnd
bres folides font proportionaux,iceux fe romment folideg
femblables,d la fimilitude des folides femblables, defquels
ils peuuent cftre les contenus,parla 9.deffinition,8& 27.pro
pofition de 'vnzieme liure,& icy nous pouuds cftre aduer.
tis que de deux nombres fuperficicls femblables, fi I'va d'i
ceux cft quarré,lautrele fera aufsi, & de deux nombres foli
des femblables,fi vn eft cube,l'autre le fera aufsi Nousvoy
ons aufsi iufqu’icy, quen la 1 3 deffinition,enla 1 . & en ce
fte cy cft faite vne certaine comparaifon, otilyavncer.
wain regard de deux nombres, ['vn aurefpe& de lauere.
23 :
Nombre parﬁt& et celuy ;ug/l}‘ e%ai p lgﬂii p; |
Dcld s'enfuit que les nombres qui ne fouffriront pas
cela,feront imparfaiés,mais les vas feront diminutifs, ceft
afcauoir ceux,defquels les partics ferot moins, & les autres
abondans defquels les parties feront plus que le toue.

‘ Deffinition dunombre millieu proportionel. .
~ Vnndbre ce di& eftre, millicu proportionel, entre deux
nombres,quand la raifon du plus grad,a iceluy eft telle,qui
cft d’iceluy au plus petit. Oubien quid Jaraifon de vn des
extremes,d iceluy cft celle,qu'eft d'iceluy, l'auere extreme.
PROPOSITIONS.

1
Deux nombres inegasx. eftans propofex,fien lewant toufiours , le plus petit ,
dw plus griid,parquelgue alterne fousirathi, ¢ lereftant ne mefure iamais le pre
eedene,tufqu d ce quidreste bnisé , les nombres propofex du commencement fe-
¥Qut premiers enty'en’x. e :

reies.

. 3
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! FORCADEL,

Quand deux nombres inegaux font petis,il eft fore faci
le de cognoiftre sills font premiers entr’cux ou non,carfile
plus grand eft premier,iceluy ne mefurantiamais le plus pe
tit,ils feront premicrs entr’eux,nous auons veu aufsi, que
le plus petit eftant premier, & ne mefurant pas le plus grad,
ils feront premiers entreux.Et §'ils font tous deux compo-
fez,oubicnils ferontcompofez d’autantde nombresl'vn
quel'autre, oudeplus de nombres Pvn que!Faucre, & en
quelque forte qui foyent compofez,fil'vn des nombres,
gchucls cft compofé 'vn,ne mefure pas Fautre,iceux deux
nombres feront premiers cntr’cux,Par la 1 3.deffinition de
ce liure,car ils n"auront iamais que Tvnité pour commune
mefure . Les fraitions doncques faictes de tels nombres fe-
font toutes abbreuiées. | ' ’
~ Maisfoyent deux nombresinegaux, ou grans ou petis,
pour {cauoir dire sils feront premiets entr’eux ou non (car
tout 2infi que tout nombre eft premier ou non, aufsi tous
‘les deux nombres font premiers entr'eux ou non ) il nous
dict qu'il nous faudra partir le plus grand nGbre par le plus
petit,& le partiteur par le nombre qui reftera, pour n'offen
cer Pvnité,continuant vae telle fagon departir , iufqu’ace
que nous trouuions qu'il refte Pvnité ou nulle. (car c'eft au.
tant; commic leuct le plus petit du plus gtand, tant de fois
qwil fe pourtafaire), & que quand il refteravnité les deux
nombres premierement pris, feront premiers entr'cux. E¢
pour en faire la demonftration, il nous faut prédre premic.
tementles chofes qui senfuyuent, T
L B L R .o I PR o
- Le'plus grand ne mefurera pasleplus petit, - - < ¢

-y
A

2
+- Cela qui mefure quelque chofe,mefurera ic plitfieurs fois
delamefracchofe. , . . 7 conormeoee o

. Celaquimefureletour,8 le foultrailt,mefurerala refto,
X lcioull ST
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Quanddonc en diuifant le plusgrand nombre parle
plus petit, &c. Il refte Pvnité, files deux nombres ne font
pas premiers entr’cux ils feront compofez, & parlaconuer
fedela 1 5.dcffinition;ils feront:mefurez de quelque nom-
bre, lequel mefurantle tout & le- fouftrai& & le pluficurs
fois du fouftrai& mefurera la refte,il mefureradonques I'v-
nité cequicftimpofsible. Sidonques Fon me propofeces.
deuxnombres 76.8& 27.pour fcanoir dire parcefte propo-
fitions'ilsfont premiers entr'eux , icdiviferay 76. par2y.
(c’eft d dirc,quede76.i'en leueray 27.tant defois qu'il fe
pourra faire) & il reftera 2 2.ic diuiferay 277.par 2.2, il refte-
ra g.icdiuniferay 2 2.par §.il reftera 2.8 §.cftant parti par 2
il refteral'vnité,8 par ainfi ie diray que lefdiéts deux nom.
bres,76.& 17.ferontpremiers entr’eux, fi non, ce nombre
1d:qui mefurera 7 6.& le pluficurs fois de 277.il mefurera 22
& quimefure 27. & 22.il mefurera §- quimefure 22. & le
pluficurs fois de §;mefurera 2.& mefurant §. & le pluficurs.
fois de 2.il mefiirera I'vnité, ce qui eft impofsible.

726. 72} aflt '».,zzA‘q. e g5
27 héle . x| £ z
29 I

Nous pouuonsprendreicy incontinent,que deux nom:
bres diftans deI'vnité feront premiers entr'eux, & par ainfi -
la fra&ion faiGe d'iceux-fera. toure abbreniée , deux nom-
bres aulsidefquelsie plus petit feraimpair, &le plus grand,,
plus grand que le pluspetit de 2.{eront premiers entr'eux,
& la fra&io faite d’iccux. demeureratouteabbreuiée,le plu
ficurs fois aufsi d'vn nombreimpair, & 2. plus que le plufi-
eurs fois,& le nombre impair.fecont premiers entr'oux.&¢c,

2.
Preux nombies quzne [oyent pspremiers enty eux cftans donnez ,trouncrls:
plss grande commane mefure d scenx: - a .
" FORCADEL. " ‘&~

En cefte cy il veut'dire que quand en diuifant vn plus.

grand nombre,par vn plus petit, &c Il refte l'vnité,ces deux. -
- nom..
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nombres-14 font premiers entr'eux,de li senfuiura quede
deux nombres inegaux en diuifant le plus grand par le plus
petit,&c.S'il refte rien,ils feront n6 premiers entr’eux, ceft
a dire compofez eutr'eux, & quela plus grande mefure d'i-
ceux nombres premieremét partis,{erale dernier particeur
& pour en faire la demonftration, il nous eft neceflairede
prendre ce qui s'enfuiét. _ u

Cela qui mefure deux chofes feparées, les mefurera eftis
- miles enfemble. _

Sidonques en dunfant le plus grand nombre par le plus
petitil refterien,commeil foit ainfi que nous cognoiflons
parla, quele plus petit mefure le plus grand, il s'enfuiura
que le plus petit {fe mefuranc aufsi foy-mefme,il fera la melu
re commune des deux nombres propofez, & la plus gride,
car 1l y en auoit vne plus grande, 1l eft certain quvn plus
grand nombre mefureroit vn plus petit, ce que ne fe peut
faire.Mais fi en divifantle plus grand par le plus petit, 1l re-
fte quelque nombre,&c. (car ceft autant que lcuer le plus
grand du plus petit,tant de fois qu'il fe pourra faire,8c.)inf
qu’i ce quil refte rien.Alors le dernier partiteur mefurant
le dernier parti mefurerales autres partis, & par ainfi il me-
{urera les deux ndbres propofez,& feralaleur plus grande
mefurefind, lapl® graide mefure mefureroitle dernier par
titeur,ce qui eft impofsible.Quand dGques 'on me donne-
ra ces dcux nombres compofez entr'eux.27.& 9.pour trou
uet laleur plus grande mefure, e diuiferay277.par 9.& pour
ce qu'il refte rien,ie diray de cela quela plus grande mefure
de 27.8 de g.fera 9.mefme,car fi vn plus grad nombre que
o.mefuroit 27. & 9.il mefurcroit 9 . ce qui eft impofsible,
Muais fi 'on me propofe ces deux nombres compofez entre
cux,76.& 28.pour en trouucrla plus grande mefure Ic par
tiray 7 6.par 2 8.il reftera 20.ie partiray 2 8.par 20 il reftera
8.& 20.parti par 8.il refte 4.& en divifant 8. par 4, I refte
rien,parquoy i diray que 4. mefurera mesdeux nombres
propofcz76.& 28.car 4. 1c mefurant foy mc(mcC & mefu-
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rant 8.il mefurera 20.puis 4.mefurant 20, & 8.il mefurera
28.quieftI'vn des nombres propofez.il mefure 20.& 6.1l
mefurera7 6. qui eft I'aucre nombre, & 4 . feralaleur plus
grande mefure, fi non ce nombrela plus grand que 4. qui
mefurcra76.8& 2 8.il mefurera 20.il mefurera 8.& mefure-
ra 4.cc qui cft impofsible. ’

2 4 ©
76 30 z8Jt zg(2 b SN
28 hé|e zg b4 #
z3 | '
CORRELAIRE.

N

Etdela il eft manifefte que fi vo nombre mefure deux
nombres, il mefurera aufsi la leur plus grande commune
mefure. : -

Nous pouuons maintenant entendre plus clairement,
que quand deux nombres feront premiers entreux en diui
fantleplusgrand par le plus petit.&c. Il refteraI'vnité, car -
silrefte rien le dernier partiteur mefurerales deux nom-
bres premiers entreux, & parainfi,ils feront premiers,& nd
premiers ce qui eft impofsible. Aufsi que de deux nombres
compofez entr'eux en divifant le plus grand par le plus pe-
tit,&c.il reftera rien,car s'il reftoit Pvnieé,ils feroyent aufsi
premiers emte’cux,ce qui eft impofsible . Quand doncques
nous voudrons abbreuier vnefraction fai¢te de deux nom
bres compefez entreux,il nous faudra partir 'vn & lautre,
par lediét dernier partiteur , ou plus grande commune me:
fure,& nommer le combien du plus grand, au lieu du plus
grand, & le combicn du plus petit au licu du plus petit,& I'a
breuiation en fera fai&ke,fi non,lefdi&s combiens auroyent
vne plus grande commune mefure, & les deux ndbres pro-
pofezen auroyent vne plus grande que la leur plus grande
ce qui cftimpofsible . Deld s'enfuit que file plus petitdes
deux nombres compofcz entr’eux eft le numerateur dela
frattion & en dinifant le plus grad pariceluy,il refte riz_n,la

~ ca -
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fradion fera vne partie d'vn tout denommée du combien,
de ladiuifion du plus grand nombre parle plus petit, & par
ainfi 3 2.cinquantefixiemes feront 4.{eptiemes, & 9. vingt-
feptiemes feront 1.troifieme. : |

3
Effans donnextrois nombres non premiers ener'esx , tronser la plus grande

. commune mefure d'icenx .
FORCADEL.

Il faut premicrement trouuer la plus grande cdmune me
fure des deux premiers ndbres parla precedéee propofitis,
laquelle mefurant le troifieme nombre propofé, elle fera
aufsila plus grande commune mefure,des trois ndbres pro
pofez,finon,celle plus grande mefure qui les pourroit me-
{urer mefurera lefdi&s deux premiers ndbres, & par le cor-
relaire de la precedente propofition, clle mefurera aufsi la
leur plus grande comune mefure,ce quieft im pofsible,mais
fila plus grande commune mefure des deux premiers nom
bres ne mefure pas ,le 3.nombre propofé,icelle & le 3. ng-
bre feront compofez entreux,car celle cdmune mefure qui
mcfure les trois ndbres ppofez , mefure Jes deux premicrs
ndbres,& parainfilaleur plusigride comune mefure,parle
correlaire dela peedéte ppoficid,ll faut doc prédre ou trou
uer la plus gride comune mefure d'icelle,& du 3.n8bre,par
la precedére ppofitid, laquelle mefurdcla plus gride comu
ne mefure,des deux pmiers nobres, mefurera aufsiles deux
premiers nobres,& p ainfi,elle mefurera les 3.n6bres ppo-
fez,8 fera la plus grade comune mefure d'iceux, find, celle
plus grdde comune mefure quiles pourroit mefurer mefu-
reroit aufsi la pl° gride comune mefure des deux premiers
ndbres p le correlaire de la precedéee ppofitid, & par le mef
me correlaire,elle mefureroitla plus graide cdmune mefure
de celle des deux premiers nombres,& du troifieme nébre,
ce qui eft impofsible,la plus grande commune mefure don-
ques,de12.18.42. eft 6. carlaplus grande commune me.
furede 12.& 18.¢ft 6, & 6. melure 42. i non ce nombre
1, plus grand que 6. qui mefure 12. 18, 4zc.:il mefure

A
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12.8 18. & parainfiil mefure 6, ce qui eft impofsible. La
plus grande communemefurede r2.18.15.¢ft 3. carcelle
de 12.& 1 8.cft 6.lequel nemefurepas 15,8 6. & 1 5. font
compofez entreux,car lacommunemefurcde 12.18. 15.
mefure 12.8 18.& parainfi 6.puis apres la plus grande co-
mune mefurc de 6.& 15.¢ft 3.lequel mefurdc 6.mefure 12
& 18.&3.cft la plus grande commune mefure,fi non,ce nd.
bre li,lequel eft plus grand que 3.mefurac 12 18.14.il me-
fure 12.& 18.& aufsi 6,& mefurant 6.& 1 §.1lmelure 3. ce
quieft impofsible.

CORRELAIRE.

Ecdeldil eft manifefte que fi quelque nombre , mefure
trois nombres , il mefurera aufsi la plus grande commune
mefured’iceux. femblablement 'on trouuvera aufsi la plus
grande commune mefure, de pluficurs nombres donnez
non premiers entr'eux,& le correlaire fuccedera.

Tou{nombn,dc tont awre nombre le plus petit du plus grand.ou bien il et
partie,ou parties. . ,
FORCADEL.

En cefte cy il veut dire que de deux nombres incgaux,
leplus petitfera: ou bien voe partic egalle du plus grand,
ou bien pluficurs parties,pource que le plus petie,mefurera
le plus grand ou non,file plus petic melure le plus grand, it
ferala partic du plus grand,par la 3. deffinition de ce liure,
maissil ne le mefure pas , il fera les parues du plusgrand,
parla 4.dcffinition de ce liure. 7. doncques ferala 7. partie
de 49.& 10.ferontles 10.quinziemes,de 1 5.ceft a fcauoir
les 2.troificmes, .

Si'vn nombre eft partie d'vn no.mbre,(g' vn autre nombre eft ls mefme partie
d'vn aucre nombre. aufiitous deux enfemble feront la mefime partie,de ous dews
enfemble,queftl'vnde rautre.

v FORCADEL
Celaque Euclideadi&t en general des chofes difsibles
. &
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& indifsibles,ou des gradeursa la 1 .propofition du g.liure,
En cefte cy,il le propole des nombres difsibles,car parla ¢
uerfede la 3.deffinition de ce liure,vn chacun plus petit n6.
bre mefurera fon plus grand,& autantde fois quel'vn plus
petitmefurera fon plus grand,autant defois lautre pluspe
tit mefurerale fien plus grand, & parainfiles deux petisen
femble mefurerontautant de fois les deux plus grands en-
femble,comme I'vn des plus petis mefure fon plus grand, .
donques les deux plus petis enfemble eront la mefme
partic,des deux plus grans enfemble, queftoit vn plus pe-
tit de fon plusgrand . Quand donques 4.¢eft laticrce partie
de r2.comme 6.Lclt de 18 pourcequiily 2 3.quatresent 2
comme 3.fois 6.en 1 8.1l eft certain qu'é 1 2.8 1 8. qui font
30.ilvaura 3.0ix,& 3 quatres,c’cft d fgauoir 3 fois 1 0.& par
ainfi ro.feralacierce partic de 30.comme 4.1'e¢ft de 12.0u
6.dc18. :

4. 12, 6. 18
4 10 6
4 10 6
4 10 6

Lo ~ 6

$i'vn nombre eft parties d"vn nombre, ¢ vn autre nombre est les mefmes par

tiesd vn autre, aufsirous deux enfemble,feront les mefmes parties de tous deux

enfemble comme font 'vn del vn.
‘ _ FORCADEL.

Carlvn des plus petis nombres fe divifera en autanc de
pieces,qui feront vne chacunc la partie de fon plus grand,
comme fera Fautre nombre des plus petis, de Pautre plus
grand, & par la precedente propofition les deux pieces des
deux plus petis feront vne partie telle des deux plus grands
qu'cftoic I'vie picce de fon plus grand,& par ainfi les deux
plus petis nombres (eront les mefmes parues des deux plus
gras,qu'eftoit 'vn des plus petis nombres de fon plus grad.
Tout ainfi doncques que g.cftles trois quamccr:m:s partics

11
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de 12.comme 21.de 28. aufsi 30. feront lestrois quatriea
mes parties de 4o.carily atrois fois 3.en 9. & aufsi 3 . fois
7.cn 21.& 3.&7.ceftd {cauoir 1o, eft la quatrieme partie
- de 40.& parainfitroisfois 3. & 3 .fois 7 . ceft 4 fcavoir 3.
fois 10.quifont 30.fcrontles trois quatticmes partics de
40. :

[ 12 2r ., a8
3 - 3 7 - 7
3 3 7 7
3 3 7 7

3 7

.7 ’ -
" si 'ynnombre eftla mefme partie d"vn nombre,comme et le foufbraiet du fou-
Jiraict,aufsilerefté fera Lamefme partie du refté ,comme eft le tout du tout.
FORCADEL.

- Il eftcertain que quand deux nombres mefurent autic
defois vin nobre I'vn que I'autre qu'ils font egaux 'vn i 'au
tre,or commeil foit ainfi que ce qui eft propoféicy foit dick
desgrandeursen la 5. propofitiondu §. liure, il eft certain
que ce nombre 1d quifera la partic du fecond tout,telle qu’
eft le fouftrai& du fouftrai&, adioufté auec le premier fou-
Mtrai&,feront la partie du fecond rout,telic q'eftoit le tout
du tout,par la §.propofition de ce liure, & parainfi ce nom
brela venu de I'addition fera egal au premier tout, & parla

3.communc fentence, larefte du premicr tout fera egalle
au nombre nouucau, la mefme refte donques fera delau-
trerefte vnetelle partie queft le fouftraict du fouftrai&, &
par ainfi telle qucftoit le rour du rout.Quand donques 1 2
fera lauerce partiede 3 6.comme g.leuéde rz,leftde 15,
leut de 36.il eft cerrain que 7.{eralatierce partie de 2 1.car
cenombreld quicftlapartiede 2 1.telle quieft 5.de 15.ad-
iouftéaucc g.ferontlamefme particde 3 6.queftr2.de 36,
& ce nombre ld auec 5.feront egaux d 1 2. &parainfi 7, fe-
racgal d ce nombrela,lequel eftoitla partie dé 2 1.telle que

eft
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eft g.de 1 y.ou12.de 3 6.Parquoy 7.ferala partic de 2 1,tel.
lequeft 12.de 36. Oubienil eft certain que quand deux
“nombres font mefurez,autant de fois 'vn que lautre, d'va
autre nombre qu'ils font egaux I'vn d l'autre. Si doncques
I'on prend vn nombre duquel la premiere refte {oit la par-
ticteile qu'eft le fouftraict du fouftraict. il eft certain quele
premier tout ferala partiede ce nombre 13, & du fecond
fouftraict enfemble,telle qu'eftoit le rour du tout,par lacin
quieme propofition de ce liure, & par ainfi ce nombre 13,
& le fecond fouftrai&,feront egaux au fecond tout, & par
ainfi par latroifieme commune fentence, lafeconderefte
feracgalled ce nombreld, dont senfuiura que telle partic,
qu'eftoitla premiere refte du nombre pris(lequel nous mer
quons parracine ) elle lc fera aufsi delafeconde refte, car
quand deux nombres font egaux, celuy qui fera vae partic
del'vn, feralamef{me partie de lautre, doncques la partie
telle quieft larefte dela refte,la mefme eft le tout dutour,
en prenant doncques vn nombre duquel 7.{oit la partie tel
lequeft 5.de 1.il eft cerrain que 1 2,fera la partiede 1 .ad
ioufte auec ce nombre 14, telle quiil eftoit de 3 6.8 par ainfi
cenombre 1a,8 1 §.feront 3 6.& 21.{eracgal d ce nombre
13,duquel 7 cftoit la troifieme partic, aufsile fera-il de 21,
comme 12.l'eftde 36.Ecfiquelqu’vn vouloit dire qu'il eft,
ou pourra eftre impofstble de trouner vnnombre qui foic
vnetelle partie de larefte, quieft le fouftraict du foutrai@,
Fon luy pourroit refpondre qu'il ne fera pas impofsible,car
le tout & le fouftraict font mefurez de quelque nombre
dunomduquel eft la partie du tour & du ?ouﬁrai& s & par
ainfila refte fera mefurée de ce nombre mefme, & cecy
pourra aufsi feruir 4 la propofition {uyuante, c
i}
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7 5 Ra 7 S
36 36
21 1§ 21 1§ Ra

3 o
St Y nombre eft les mefmes parties dvn nombre.come eft le foufbraict du fou-
Jrrataufsile resté duresté fevont les mefmes parties «éme font le cout du tout.
FORCADEL.

~ Carlvnedes parties du fecond rout, qui eft au premicr
feratelle du fecond tout, qweft I'vne des parties du fecond
fouftraiét,qui eft au premier fouftrait du {ecod fouftraict,
& parla precedente propofition larefte fera vnetelle par-
tic de la refte queeftoit le rout du tout,& ainfi faifant des au
tres parties qui font au premier tout, & au premier fou-
ftrai&, & dufecond tout,& du fecond fouftrai&,certainne-
ment la refte du premier tout fera les parties de la refie da
fecond tout telles,qu’eftoit le tout du rout.Quand ddques
4o.feront les parties de yo.telles quieltr 2 leué de 40,dex §
leué de 5o.il eft certain que 2 8.fera les patties de 3 §.zelles
queft 40 de §o.car 40.{c divife en 4.fois 10,8¢1ly a aufsi 4
trois en 1 2.& vn chacun ro.eftla partiede §o.telle qu'va
chacun 3.left de 1 §.& parainfi vachacun 7 . fera la-partie
de 3 5.tellequ'eft va chacun 10.de 50.& 4.fois7.c’eft dfca
uoir2 8.fera les parties de3 §.telles qu'eft ou que font 4.fois

10.ccftd fcauoir 40.de §o. ,

40 10 ‘
28 . 12 ‘ 7 . 3

5O 5° ‘
3y - 1§ 35 1%

Aufsi quand vn chacun de pluficurs nombres,eft les par
ties mefmes d'vn autre nombreils ferot cgaux entr’eux, &
quand vn nombre fera les me{mes parties de pluficurs ng-
bresils feront aufsi egaux entr'eux.Si doncques l'on prend

va
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vn nombre qui foit les parties du fecond reftane,telle quleft
le fouftrai& du fouftrait, ce nombre 1a & le premicr fou-
ftrai& enfemble,feront les parties du fecond tout,telles qu’
cftoitle tout du tout,par la 6.propofition de ce liure,& par
ainfice nombre ld & le premier {ouftraict feront egaux au
premier tout,& par la 3.commune fentence,la premiere re
fte fera cgallea ce nombre 12,8 les parties telles que fera ce
nombrela dufecond reftant,les mefmas. ferale premier re
ftant du fecond reftant,c’eft dfgauoir, telles queft le toucdu
tout.Encorefi l'on prend vn nombre duquel le premier re
ftac foitles parties telles qu'eft le fouftraict du fouftraic,cer
.tainement le premier rout fera lesparties telles de cenom-.
bre-13,& du fecond fouftrai& adiouftez enfemble, qu'il c-
ftoit du fecond tour,par la 6 propofition de ce liure, & par
ainfi cenombreld, & lefecond fouftrai& feront egaux au
fecond tout,& parla 3.commune fentence,ce nombre-life
raegal au fecond nombre refté, routainfi doncques que le
remier nombre refté eft les parties telles de ce nombre 13,
v'eftle fouftrai& du fouftraict, il fera les mefmes parties
du fecond reftant,c’eft afcauoir telles queett Ie tout du toue,
& pour ce queles ratiocinatios dé cefte fagon de faire font
femblables a celles de la precedente propofition,nous nous
fommes contentez d'y adioufter tant feulemient nuément
I'exemple.
‘ 40 . - 40
28 12 Ra 28 12
50 : . 50 .
S I e o035 x5 Ra
e R 9 : 0 )
Si'ynnombre eft partie d'vn nombre , €7 'vn antre eftla mefme partte d'vh -
autre aufsi aliernement telle partie,ou bienvelles parties comme eft le premeer du
trosfieme,lamefme partie,ou bien les mefmes parties fera le fecond du quatrieme.
‘ 7 FOREADEL' , =~ .
" Carle premicr nombre fera autant de fois au fecond, ¢5
BN L [ o -, FIN D - -rd
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me letroifiemeau quatrieme, & file premier eft la partic du
troifieme,tous les premiers,ceftd dire le fecond,ferala met
me partie de tous les troifiemes,c’eft a fcauoir, du }uatn’c-
'me par la cinquieme propofition de ce liure, mais filepre-
mier eft les parties du troifieme,tous les premiers,cefta fca
uoir le fecond fera les mefmes & telles patties de tousles
troifiemes,c’eft & dire du quatrieme.Pource donques que 3
eft la partic de 1 2.telle queft 9.de 3 6. Il eft cerrain quiily a
4.trois en-1-2,aufsi il y a 4.fois 9.en.3 6. & parainfi puis que:
3.eft la partic de 9.aufsile fera & tellc r 2. de 36. Ecquand
4.cftlapartie der 2.velle qu'eft6.dex 8.il ya trois quatres en.
‘12.aufs1yail 3 fois 6.en 1 8.& toutainfi qwvn 4.eft les par
ties de6.aufsi le ferSe & telles tous les quatres, ceft dfcauoic:
12.detousles 6.c’eft dfcauoirde 1 8,. :

3 .12 . 9 . 36
3 9
3 9
3 9

4 - 12 . € [ 18 9
4 6
4 6
4. 6

10

Si'vn nombreeft les parties dvn nombre,, €7 vn asitre eft les mefines parties.
&9n autre,aufsialternement eelles pareres,on bien telle partie contme eft le pre-.
mier du troifieme,les mefines partics,ou biew la mefime partie férale fecond du qua-
trieme,. o . :

FORCADEL

Caril'y aurzautant de parties duquatriemre nombrean.
troifieme,commeil y en aura du fecond au premier, & au-
tantau quatrieme comme au fecond, & fil'vae des parties.
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du fecond eft parties de'voe des parties du quatrieme, ce
que {era fi le premier eft parties du troifteme,ou avtrement
le premier {eroit la partie du troificme, parla cinquieme
‘propofition dece hiure,ou bien celafera, quand le. premier
{erales parties du troifieme , par la fixice propofition de
ce liure,lors telles parties que fera le premier du troifieme,
telles parties ferale fecond du quatrieme,par la fixieme pro
pofition de ce liure,& par 'vnzieme propofitid du cinquie
me liure.Mais {i | voe des parties du fecond, eft la partic de
I'vnedes parties du quatrieme, ce qui aduiendra, i le pre-
micreftla partie du troifieme, par la cinquieme propo-
fition de ce-liure, lors telle parcic aufsi que fera le pre-
micr nombre du troifieme,telle partie ferale fecond noms-
bre du quatrieme par la mefme cinquieme propofition de
celiure,& par la dicte vnzieme propofitid du cinquieme li-
aure. Quand donques 8.fera les partiesde 12. telles quieft

18.de 27 .iloft certain quily auta devx quatresen 8. & 3.
quatresent 2.aufsiily adeux foisneufen1 8.& trois neufz
en 27,8 comme v quatre eft parties d'vn 9. les deuz qua.
itres,ceft dfcapoir 8. & le premicr nombre fera fes parties
des deux neufz,ceft dfcauoir 18.& letroifieme ndbre, tel-
les qu'eft 4.de 9.& les tross quatres,ceft 4 fcauoir 12 . & lo
fecond nombre, feront les parties des trois 9.c¢ft a fgavoir
de 27.& le quatrieme nombre,telles qu'eft 8.de 1 8. & par
-amnfi telles parties que {era 8.de 1 8.cclles partiesferar2.de
27.8c quand 8.¢ftles partiesde 1 8. rellesqu'eft 16.de 36,
en 8.il y a quatredeux,& en 1 6.quatre quatres,en 1 8.ily a
o.fois 2.& cn 36.ilya 9.quatres, & comme'vn deux eft la
.pattiede I'vn g.aufsilcs quatre 2. C'eft d feaupir 8. feront la
partie des-4:quatres,ceft d fcavoirde 1.6 telle qu'ct I'va 2.
idetvn 4.8 telle particqu'eft Pva 2,deI'vn 4 . celle left 1 &,
.ceftatcauo les 9. fois 2.de 3 6, quifontles 9. quatres, &
parainfi tellepartie quelt 8.de1 6.telle partie cft 1 8.de 36,
IUTLN DTy v e e e ;,;',--::,P,g;ij ‘
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8 . 12 . 18 . 27, 8 . 18 . 16 . 356
4 4 9 9 2 2 . 4. 4
‘4 4 9 2 P 4 4
' 2 2 4 4
2 4
2 4
2 4
2 4
: 2 4

It

*Si tomt ainifi comme eft vn tout & vn tout dinfile foustraitan [ouftrai , ¢
le refté saurefte fera ainficomme le tout au tout. '
FORCADEL. .

Cefte propofition icy refpond 4 1a 1 9.propofition du §.
liure.Si donquesla raifon dutout autouceft telle comme
eft du fouftrai&t au fouftrait, telle partic ;,ou telles parties.
que {erale tour dutout,la mefme ou les mefmes ferale fou
ftrai& du fouftraict,parla conuerfe dela 2 1. deffinition de
ce liure,& par ainfita refte fera la-pactiede larefte, ou bien
les parties,telle ou telles ,commeé eft le rout du tout parla
=.pour la partie,ou part la 8 propofition de ce liure,pour les.
parties, & par la mefme 2 1 deffinition la refte feradla refte,
comme le toutau tdut:quand donques nous aurons depar
tizout le fondz d'vne compagnic en déux picces,ayit tron-
‘uélapartic-du gain ou dc fa perte-de I'vne des deux picces
de lacompagnic,en leuahe ce gain 13,ou laperte-de touc ke
gain, ou detoutela perre,la refte du gain;ou dela perte, fe-
rale gain,oula perte,de 'autre picce de lacompagnie, com
me fideux ont mis 4o.elcus,8¢ 3 2.efcus.ils onemis 71, ¢f~
cus,8¢ s'ils ontigaigneé 36.¢lcus,certainément bvn ayane gai
gné 2o.efcus,en fouftrayit 20.de 3 6.il tefte 16.¢fcus,pour
le gain de l'autre;duifsien levant go.deya.itrefte 5 2.8¢5%i)s
auoyentperdu 27.efcus,'vn en ayant gaigné 1 2. en leuant

12.de 27.il refte 1 5.efcus,pourle gain de lautreaufsienle
uant
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dant 3 2.de72,ilrefte 40.
40 ‘ 20 1 £1
32 16 12
72 36 27
gain . perte
12

S'tly a tans de nombres quon voudra propartionaux , comme bun des antece
dens eft alundes firyuans,tout ainfi tous les antecedens & tous les fuyuans.

FORCADEL.

Cefte cy aufsi refpond ot eft femblable a la 1 2.propofi-
tion du 5.liure,vn chacun des antecedens donques fera la
partie,ou les parties d'vn chacun fon fuyuant,telle ou celles
queft l'vn antecedent de fon fuyuant, par la conuerfede la
2 1.deffinition,& par ainfi tous les antecedens feront la par
tic,ou les parties de tous les fuyuistelleou telles queft ['vn
antecedent defon fuyuant, parla 5., propofition , pourla -
partie, & par la 6.propofition de ce liure,pour les parties, &
comme lantecedent eft a fon fuyuant,tout ainfi ferot tous
les antecedens § tous les fuyuans par la mefme 21 . deffini-
tion.De cefte propofition aufsi eft prife la maniere de faire
Ies reigles de compaignies communes,car lon adioufte tou
tes les mifes enfemble,comme tous les antecedés, & fe pro-
pofe I'6 tout le gain ou toute la perte, pour tous les fuyuds,
puis pour trouuerd chafcun antecedent fon fuyuant, on
di& par la reigleque nous prendrons en la 1 9. propofition
de ce liure,que comme toutes les mifes enfemble, ceft d di-
re tous les antecedés font 4 tout le gain,ou 4 toute la perte,
Ceft a dire,d tous les fuyuans,tout ainfieft vne chacune des
mifes,Ceft d dire,vn chaciin antecedentd vn gainou perte,
c’cftd dire,a fon fuynant, & de la vient, que 'on multiplie
1e gain ou Ja parve,pir.vae ¢hacunedes mifes, & puis l'ondi
vife va.chacun.produié, par tautes les mifos,mifes cnfena-
‘ble,les mifes peuucnt aufsi eftre prifez pour fuyuans,& le

D iij.
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gain , ou la perte pour tous les antecedens . Quand les mi:
- {esdonques feront 40.3 2. 20. ceft d {cauoir 92 . & le gain,

ou la perte fera 2 3. les gains, oules pertes particulieres fo-
ront10.8.5. - - '

40 - 10
32 8
20 S . §
92 23

Lors qu'il yaura aufsi pluficurs mifes, ayant trouué e
gain,ou la perte del'vne des mifes,'on pourra fouftraire
icelle mife dc toutes les mifes, & fon gain, oufa perte, de
toutle gain,ou de toutclaperee,& les deux reftes feront les
deux tous,au regard des autres mifes,& des autres gains on
pertes particolieres, & cela fe peut faire amﬁfarla prece- -
dente propefition. Quid donques 40.3 2.20.ferontles mi
{es,le rout fera 92.& file-gain; oula perte eft 23, lesautres
gains,ou les gains,ou pertes particulicres feropt 10.8.5,

40 10

32 8

20 . ‘

92 S 23

40 . )

52 13
- 32 8

20 S K

Tleft certain que partout ouily avn douze, quilyava -
fix,vn quatre, & virdeux,en deuxfois 1 2.il y a deux fois 6.
deux fors 4. & deux fois deux, &c. Maisencorespouuons
aousprendreicy,quesil y adeux nombses, dontl'vn foic
. A o o T “_,—‘—f-" ) N d‘“i{é
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diuifé, & l'autre non, lc produi& de la- mulriplication d'i-
ceux {e montera autant comme les produiés des pieces du
nombre dinié , multipliées par le nombre indivilé , ce qui
eft femblable 1a premiere propofition du fecond liure,car
1a raifon de tous les antecedens a tous les fuyuans fera com
me vn antecedent d vn fuyuant,& parlaconuerfedela 21
deffinition , & la raifon inuerfe, tous les fuyuans fe-
sont vn tel plufieurs fois,dc tous les antecedens,comme eft
vn fuyuant de fon antecedent, qui eft commele produi&
du nombre diuvifé multiplié par I'indiuifé au nombre diui-
fé,par 'vnzieme propofition du cinquieme liure,8& parain
fitous les luyuans feront egaux audi&t produi, &c.tant de
tous autres deux nombres comme des autres propofitions
du 2 ligre,communecs aux nombres. ' ’

v Iy

 Siquatre nombres font proportionaux;aafsi aliernement ils féront propor
tionaux.
FORCADEL.

Cefte propofition aufsi eft femblable a la feizieme pro-
pofition du cinquieme liure, lors donques qu'ity.aura qua.
.wre nombres proportionaux,, fi.le. premier eft la partie, ou
Ies parties du fecond , aufsile troifieme ferala mefme par-
tiejou les mefmes parties du quatrieme parla conuerfe de
1adice vingtvnienre deffinition de ce liure,8 parainfi file
ptemiercft la partic du fecond, le premier aufsi {era la par-
-tie,ou les parties telles du.troifieme, comme cftle fecond
.du quatrieme,par la nenfieme propofition de celiure, & fi
le premier eft parties du fecond,le premier fera aufsiles par
tics,ou la partie du troifieme,telles comme eft lefecond du
.quatrieme par la dixieme propofition de ce liure, & parla
-vingtynieme deffinition de cc liure ,comme | ch premicr.
: : D iij,
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fera au troifieme tout, ainfi fera le fecond au quatrieme.
‘Nous pouuons prendre en cefte propofition,que {i '6nous
di& que 3. aulnes couftent 17 .liures, & on veut feauoir ¢6-
bien coufteront 1 2.aulnes a la mefme raifon, c’eft autant,
comme fil'on nous difoit que quand 3.aulnes reuiennent d
12.aulnes,a combien reuiendront 1. liures, carlaraifon
desaulnes acheptées aux aulnes quion veut achepter,fera
telle qu'eft de la defpéce faike d Ia defpence quwon doibe fai
re,oude l'argent employé,d largent quon doit ou quiil fan
dra employer. '
aulnes  liures  aulnes  liures

3 17 12 68
aulnes aulnes liures livres
3 12 17 68

Toutes les fois donques que 'on nous dira quand 3.re-
-uiennentd §.a combien reuicndront 6,l'on-nous dira aufsi
quand de 3.I'on en faict 6.combien feral'onde .

3 <« 5, . 6 . 10
3 . 6 5 . 10

*"En celte propofition nous pounons prendre aufsi va
correlaire femblable a celuy dela 1 9. propofition du . li-
ure,ceft d feauoir la conuerfion de raifon,car nous fcauons
parla 1 1.propofition de ce liure,que le tout eftant au tour,
comme le fouftrai@ au fouftraict,la refte fera'd larefte,com
mcle tout eft au tout, qui eft autant comme difant quele
touc au tout,cft commie farefted la refte, & par ainfi le tout
dlarefte fera commele tout 4 larefte;par cefte propofition,
Nous pouuons prendre aufsi en ccfte propofitiS que fiqua
tre nombres font proportionaux en laraifon copoféeanffi -
ils feront proportionaux en la raifon diuifée, car par cefte
propofition la raifon du toutan tout, fera comme du leué
au leué,& parla 1 1.propofition de celiure laraifondelare
. - cetre et e
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fted larefte fera comme du leué au leué, & par cefte propo
fition la raifon de larefte au leué, fera comme dela refteau
leué,& cecy refpond ot eft femblable d1a 1. propofition
,du 5. liure. Dauantagenousy prendrons aufsi cela qui eft
femblable d la 1 8.propofition du mefme §.liure, ceft d fga-
noir,quesilya quatre nombres proportionaux en larai-
fon diuif€e,ils feront aufsi proportionaux en la raifon com

pofée,car par cefte propofition la raifon du premier au troif

icme,{cra comme du fecond au quatrieme, & par la precedé
_te propofition,la raifon de tous Ies ancecedés d tous les fuy

* uis feratelle,qu’eft de'vn antecedéed fon fuyuant, & par
ceftepropofition,la raifon de tous les antecedens,audiét an

. tecedent feratelle,comme cft de tous les{uyuans audi&t
~ fuyuant,aux reigles de compaignie, aufsi comme tousles

antecedens eft 2 'vn des antecedens, ainfi feront tous les -

fuyuans au fuyuant par cefte propofition.
14 v
§'ily atant de nombres qu'on oudra,¢o- d autres egaux d icenx de multstu-
_ de,quife prennent deux a deux,¢g: en la mefmeraifon,aufsi enLiraifon de lega-
lieé als ferons enla mefme raifon.

FORCADEL.

Cefte propofition cft femblabled la 2 2. propofition du
s.liure,parquoy elle fe pourra aufsi femblablement conti-
. nuer,car la raifon de I'vn des premicrs nombres antecedér
a celuy des feconds qui luy eft rapporté antecedent,fera cd
-me'vndesf{econds nombres fuyuant,d Paucre (uyuant,par
la precedente propofition,& par ainfiparla conuerfe dela
2.1.deffinition telle partic, ou telles parties queferale pre-
mier du fecond,telle partic,ou telles parties fera le troific-
me du quatrieme, & ainfi continuant dépuis les premiers,
iufqu’aux derniers,telle partic,ou telles parties que ferale
premier d'vne part du premier de lautre part, telle partic,
ou telles parrics ferale dernier d'vne part du dernier deI'au

- tre part,& parainfi parla mefme defhinitid, laxaifon du pre -

- mier au premier , feracomedu dernier au dernier,& parla
' E
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+ precedente propofirion,la raifon du premier an dernier, &
: vne part {era telle que du premierau dernier de Paucre part.
i Celaaufsiquieft propo(¢ en la 24.propofition da §. liure.
nous eft iu{qwicy trefprovuable, par cefte propofition icy,
cn prenant la partic de Ja partie d’vn tour, & la mefme par-
tic d'vneme(me partic,d’vn autre tout,vne telleraifon qu’
_il'y aura du premier,tout i fa partie de partie’, telle fera de
Tautre tout,a fa-partic de parnie,8 par la precedére & 12 p
pofitions,come le tout fera au tour,tout ainfi feront les par
ties aux partics,comme {i 'on me demande combien valét
" de liures 3 48.aulnes a 1 §.fouls Paulne,icy ie pourray pren-
- dre 20.fouls,qui cft la valeur d'vne liure, pour vn premier
- tout,defquelz 1 o.fouz eft la moiti¢,& §.fouls ¢ft la motrié,
de ro.fouls,& en prenant 3 48 aulnes pour vnfecond rout
dont 174.cft lamoitié,& puis la moiti¢ de 174.¢ft 87.il cft
certain par la 1 .propofition du g.liure,ou parla 1 2.propo-
fition de ce liure,que la raifon de 2 0.fouls,a 1 0.fouls,cft co-
me 3 48.liures,a 17 4.liures, & par voe mefme voye, la rai-
fonde ro.fouls.d 5.fouls,eft cellede 174.4 87.c’eft i (ca-
uoir de 17 4.lures,a 87. liures, par cefte cy donques Ia rai-
fon de 20.foulsi s.fouls,eft commede 3 48.liures, 2 87. li-
‘ures(voyez comme prendre la moitié de la moitié eft pren
dre le quatrieme du tout ) & parla precedente, comme le
-tout eft au tour,ainfi 1o.fouls,a 174. liures,& ainfi . fouls,
‘a 87.liures,& parla r 2.propofition,comme 20.fouls, 4348
liures,aitifi 1 5.fouls,d-261.liures, & parainfl 348.atlnes,3
- 1.5 .fouls I'aulne, vaudront 261 liures. .

- 10 - »71_474," '
' . 15 - o261 o
. . PO A x:‘s - . . ) ,

. Silonité mefure quekjue nombre,¢gvir dutienombre en mefure egallemens.
-quelgw aucre,aufsialeerncment,lvnité mefurera le srosfieme nombre egallemeye
comme:
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commele fecond mefirele quatrieme. ‘
FORCADEL.

. -Carantant d'vnitez,qu’il y aau fecond nombre autante.
cftletroifieme nombreau quatrieme, & parla 12 . propofi.
tion de ce liure,comme I'vnité eft au troifieme nombre,ain.
fi eft lc fecond au quatrieme, le fecond nombre donques
mefureraautant defois le quatrieme comme [vnité mefu-
re letroifieme.Eticyil nous faut prendre,que quand vn né
bre.multiplic va autre nombre, le produi& (era mefuré du
multipliant,par le multiplié,fi donques 'on nous demande
quieft cenombre li,lequel eftant multiplié,par 3. faict 1 2.
pource que 3.mefure 1 2.4.fois,ou que 1 2.parti, par 3.fai&
4.ccfera g,aufsinous y pounons prendre, qu'vae fralion
multipliée,par fon denommateur fera ou produira autant
d’entiers,ou d'vnitez enticresqu'il y €n a 2u numerateur,cd
me §,hujctiemes multipliez par.8.feront 5. :

' ' 16
si dewx nomhres,f¢ multiplians vnl autre,en fonr quelques autres,les engen
drex diiceux,font egaux Tvnal. autre. - '

.. FORCADEL;,. ..

- Carquand vn premitr nombre multiplie vo fecond, &
en produi&, vn.autre, auranc d’vnitez quilyaau premies
nombre.autant de feconds nombres'y a.2u produich, &6 aut
tant d’'vnitez qu'il y 2au {fecond nombre, avtanede premit -
ersnombres y a au produiétspar la precedente propofition,
mais quand le fecond nombre multiplic le.premier, & en
produ& vn autre,autic d’vnitez quil'y 2 au fecond,.ausant
de premicrs nombres y.aau ferondprodui&, & par ainfile
premicr nombre mefurant qgallementlgpeemier, 313 fe-
cond produi&, iceux produids fexent cgaux I'vana lau,

tre,, quand quatre. mulsiplict tioas & fai& ce premier
produi&,autanrd'vnicez guril y-a.en quatte,autant de trois

"y & en. co psemics; produic:y, &.c:'agsaxi;-.d’migl quil
. ij
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y a en trois autant de 4.y a en cc premier produick, & quad
3.multiplie 4.il fai& ce fecond produié ,ily auradonques
autant de 4.en ce fecond produi&,commed'vnitezen 3.8
par ainfile premier produictfera egal aufecond, il eft cer-
tain que quid deux nombres fe multiplient enfemble,8¢ en
font d'autres,les produiés feront egaux I'vn dl'autre,caren
prenant iceux deux nombres,pour les deux coftez d'vn pa-
rallelogramme,l'vn multipliant l'autre fera autant qu'eltac
multiplié parla 3 6.propofition du 1 liure, & parla 1.com-
mune fentence. Quand donques deux nombres fe multi-
plient1'vn l'autre,ou enfemble,le produict de 'vn multiplié
par I'autre eftant parti par'vn,donnera pour combien Pau
tre,& cftanr parti par lautre donera pour combien I'vn,ce-
la veut dire,que quand deux nombres fe multiplient énfem
ble,le produié fera mefuré de I'vn parlautre, doucft ve-
nue la preuue delamulciplication commune, pource qué
I'vn multiplié par I'autre,fai& autant que I'antre multiplié
par'vn.Eccomme le nombrelequel eftant parti par quel-
quenombre en fai& vn autre, produi& celuy parlequelle
partiteur mefure le parti.Si'on nous donne 4o.liures pour
les partir 4 5.hommes,pource ques.mefure 40.8.fois,nous
pourrons donner 8.liures d vn chacun,car tout ainfi que 8.
fois §.font 40.aufsi §.fois 8.liures,font g40.liures, cela veut
direaufsi,que 8.aulnes,a §.liures Paulne,vaudront §.fois 8.
liures,comme-8.fois 5.linres,oucomme §.aulnesa 8.liures
Lauine,& 20.aulnes a 7.foulsl'aune, vaudront 7 liures, &c,
i "4.’;, L I ) 17 .-
- -Si-vn nombre multipliant dewx nombres en faicquelques antres , les engen-.
dres diccux aurontlamefme raifon quont les multspliés.; : :
T A ‘FORCADEL. . : - .
- Ceftecyrefpond d-1a 1 5.propofitid du g.liure, il y aura:
donquesautant del'vn des nombresentyn pluficursfois,
qutly aurade I'autre nombre en tautre pluficurs fois, &
parla 1 2.propofition de celidire; v produi& d'autre,au-
T lamefme saifon,quelt del'virdesinombres. maltipliés 2
Lo ' [au-
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Pautre.Aufsi parla 2 1.deffinition de celiure, 'vn plufieurs
fois a fon fimple aura la raifon telle qu'eft del’autre plu-
ficurs foisa fon fimple, & par la 1 3.propofition de ce liure,
laraifon des deux produiés fera la raifon mefme des multi.
plicz. 18 :
Sidenx nombres multiplians quelque nombre,en font quelques autres les en
gendrex diceux,auront la mefme m]gn,qp'qm ceux quilone mulesplié,
: .FORCADEL. ‘

Car quand deux nombres multiplient quelquenombres
cc nombreld en mulcipliedeux, parla 1 6.propofitionde
ce liuré, & par la precedente propofition les iombres pro-
duiéts aurontla raifon-des multiplians. par ces deux propo’
fitionsdonques,c’eft a fcauoir, par I'vne ou parlautre, ow
parl'vne & par I'autre. Quand I'on nous demandera fi 7.d5
nent 21.combien donneront 1 3.pource que laraifon de 7
a1 3.cfttellequieft de 2 1. aunombre que T'on cerchie , &
quécenombre 13 lequel a multiplié 7.pour faire 21 eft 3.
car7.mefure 21.par 3.0u 3.fois,il faudra multiplier 1 3 par

3.&ilen viendra 3 9.Aufsiquand 'on nous diraque 7. va-
~lent r3.combien vaudront 1 4. ce hombreld, quia multi.
plié 7.pour faire 1 4. ceftd fcavoir 2. multiplieraaufsi 1 3.
Jpourfaire 26, Quand aufsi 'on nous dira que 6. donnent
3.combien donneront’y . ce nombre la quia parti 6. pour
donner 3.il partira,ou ildoibt aufsi partir 7. pour faire cela
qwondemide,en didifant doques 7.par 2,il en vient3.& 1.
dcuxieme,& fi'6 di&t quad6.valét.cobien vaudrorz.l'on
nous di&enfemblément,que 3.quiaparti 6. pourdonner
2.doibt aufsi partir 7 . pour nous donnet deux & vn troif-
icme, carlatierce pariic de 7 eft deux & vatroifieme. Par
autantde foisdanques gue le premier , de trois nombres
propofez en la reigle de trois , mis: en leurs: propres
licux,mefure le fecond ou le troificme;, ou eft mefure di-
ceux,c’eft A fcavoir du fecond, ou du- troifieme,, par avtant
de foisle troifieme oule fecond mefureront le quatrieme,
ou parautant de'foislequatriemeles mefurera ,Eccft afca:
e iij,
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woit letroifiemeoulefecond. ... .. .- .0
- Aufsi quand 'on nous propoferaiquelque reigle de trois,
nous pourrons abbreuier les nombres propofez,eftans mis:
en leurs propreslicux , en-abbreviant l¢ premier nombre:
contre le {fecond,& laiflant le troifieme en{on lieu,oule
mettant toufioursen fon liew, oubien nous pourronsab-
breuier le premict contre le troifieme,ou auec le troifieme,.
& laifler le fecond touficurs-eh fon fecond lieu, comme
nous Pauons mis cn nosliures d’Arithmetique.

Nous pouuons prendreaufsi en ces deux propofitions
laredu&ion de deux fra&ions n'eftanspasd'vnemefme de
nommation cn multipliant les denommatgurs enfemble,,
& I'vanumerateur par l'autre denommaceur, & l'autre nu-.
meratcur par 'vn denommateur. & c.deux fra&tions don-.
ques {eront egalles,quand les numerateurs de laredu&ion,
feront egaux, & inegalles quand ils ferontinegaunx, , -, .

Par ces deux propofitions aufsi en divifancles numera-,
teurs d'vne reducion Pyn par I'autre , il en viendra autant
que fil'on dinifoic I'vne fra&tion par Fautre,car quand nous
difons que 2.troifiemes, & 3.quatriemes,valent 8. douzje-
mes, & 9.douziemes,il eft certain que la raifon de 2.troifie-
mes,a 3.quatriemes,cft comme 8. douziemes 3 9, donzie-
mes,qui cft comme 8.4 9.c’eft 4 dire,que 2. troifiemes. pat-
tis par 3.quatricmes font autit come8.parti par 9.c’eft alca
uoir 8.heufiecracs.Nous ponuons prendre aufsi en,ces deux
propeofitions vne autre maniere de partir vnc fradion par
vae autre en multipliant les fraG&ions ou les chofes propo-
{tes parle denommatcur de'vne, iufqu'd ce quonaycdes
nombrescntiers Nous pouuons cognoiftre aufsi que deug
fradtions fontegilles entr'elles,quand l¢ plusgrand nume
ratcur eftant parti patleplus petit,donne pour combien au
tant comme le plusgrand denommateur eftane diuifé pas
ke plus petit denommatenr.;Dauantage quad vne reigle dg
3.80Us fera propofée,la ouil y aura des frations,en maulti.
plidclepremier & le fecond lieu,parle denommatcur dela
fra&id du premicr ou fec6d, & le premier & troifieme par
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e denommatenrdela fradid du premier o dutroifieme,
.Bous aurds 3.ndbres entiers,par Jefquels il en viédraautic
-edme: des propotez. Aufsi quad nous voudrds partirvnnd
‘bre par vn autre,nous pourr 6s premicrement partir les pro
:pofez par quelque ndbre,s’il fe peut faire, & divifer vn ¢6-
bien par l'autre,pour avoir ce qu'on demide de la divifion
Mppofce; & painfi 4608. 1024 foiseltac parti parle quarré
.de § 1.2 ferd autantcdme 4608.pattipir2g6.carla 103 4.
‘parcie deI'vn & del'autre des propofez fong lefdiéts nébres
. 4608.& 2 56.&c.Nousy pouuds prédre aufsi que f vn nd
.bre fe doit partir. p quelque ndbre engédré de deux ndbres
queF'd andcera aytit,dele partir p I'vn dliccux, & le cobié p
Fautre. - S X R . e
8i quatre nombres [ont proportionaux.le nombre quieft ﬁi&du premier, ¢+

(hf quatrieme fera egalc‘z celuy dufecond,¢o du troifieme. vt file nombre qui et
farét dupremier,¢o- du quatrieme,est cga( aceluy da fecond ¢~ erosfieme, iceux

“quatre nombres ferontiproportionaux. L
S : "FORCADEL. . SRR
“Car en multipliant le troifieme ndbre par le premier,la
-raifon du produiét du troifieme par le premier au produi
du 4.parle premier feracdmele-3 . au 4.parla 17, propofi-
tid.de:ce linre, c’eft d. dire rele que du premier aufecdd,qui
cft commele produié du troifieme,par le premier au pra-
dui& du troifieme;par le{econd parla precedente prapofi-
tion,la railon donques du produi& du rroifieme mpluplié
par le premier,au prodinét.du quatricme parle premitr,fe-
‘ra telle que du mefme produiétdii troifieme;8s du prerhier,
-au produiét du troifieme multiplié parlefecod. & par ainfi
par la conuerle dela 21.deffinitid, telle partie,on telles par
‘tigs,ou bien.tel pluficuts fois.que {era ledi®. troifieme pro-
.dui& de bvn des deux premiers ;pduidts;ioelbcifora ilde lan
tre, & par ainfiicenx deux premrersiproduifts feront egaux
T'vnalavtre.Ec pourlafeconde particen-multiplidc le troif
-ieme par le premier,la raifon dupremier aufecond fera oG-
‘meledi@t-praduict,ay pduitde la mudiplicabic.du 3-parle
fecod par la precedére propofitia ceft:d dirg, telle qu'elt du
mefme pduict du 3.par le premicr,au pdui&t du Eumiemc
, iiij.
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multiplié par le premicr,qui eft commele troifieme nom-
‘bre au quatrieme par la 17. propofition de ce liure, & par
- ainfi la raifon du premier au fecond fera commele troifie-
meau-quatrieme,& pour la caufe de la premiere partie de
cefte propofirid,il eft cerrain que quad il y 2 quatre nSbres
- proportionaux la fra&tion fans abbreuiation faite des deux
premiers fera egalle dla frattion faiéte des deux autres, fans
abbreuiation aufsi,c’eft i dice,laifflant les nombres tels que
-ils ont cfté propofcz, & en multipliant I'vhe & l’autrc?ra-
&ion par le denommateur de la premicere,ilen viendra d'v-
ne partle premiecr nombre, & de lautre part vne fra&ion,
dont le numerateur ferale produi& dela maltiplicatid du
troifieme nombre par le fecond, & le denommateur fera le
quatrieme nombre; & fcront egaux enfemble, comme les
deux fraltions propofées,par la 17.propofition de ce liuce,
puis en multipliant ces deux produiéts parle denommi-
teur delafeconde fraction,il en viendrad'vne part le pro.
dui& du premicr nombre multiplié par le quatrieme, & de
‘Tautre part lcmefme produi& du troifieme nombre mulei-
. plié par le fecond,lefquels feront cgaux par vne mefme rai- -
fon.De cefte propofition nous pauuons prendre,ou éft pri
fe lacommune fagon de fairc vaereigle de trois, car fide
-quatre nombres proportionaux,le produi& du fecond mul
tiplié par letroifieme eft egal i celuy du premier multipli-
-antlequatrieme;ilefkcertain que le produi& du troifieme
.muldipli¢ patle fecond;eftanc pacti par le presmicr,donnera
le quatrieme nombre,voyez la reigle oules reigles les plus
-excellentes, ou les quintes eflences desreigles comment el
les fe prefentent deuant nousy car il eft certain que filequa
arieménaombre eft vneracine,que nous mettons toufiours
‘pour lenombre cerché, mefme en ceft endroi&, iceluy e-
ftant mulciplié par le premier;fera autant de nombres cer-
<hés, lefquels feréregaux au produi&,des deux autres mul-
tipliezenfemble, lequel ‘eftant parripar les nombres cen-
chez,ou parle produic de ce quieft au quatrieme licu mul
- ) : nphé



© DEVCLIDE. .1:% ©1  cg1
tiplié par le premier donerale quatriecme nombre, comme
quid3.donnét 4.& ie veux fcauoir cobi€ donera 1 0.ie pré-
dray que ce {oit 1.racine laquellg multipliée par 3, fera 3.ra
cines,& 4.multipliant 10.0u 10.4.fai& 40.8& par ainfi 3.ra-
cines vaudront 40.& fi §.chofes valét 40.il eft certain que
I'voe dlicelles vaudra 1 3.&. 1.troifieme, & ce ferace qu'on
demande.Par cefte propofitid aufsi 1.divifé par 4.8 1. troil’
ieme,de premicre feront 3.diuif€ par 13. premieres, car 3.
fois 1.faict 3.8 3.fois 4,& 1.troificmede premiere,fontr 3
premicres, , , o :
Nous pouuons dire aufsi deux frattions eftre egatlesI'v
ne i lautre,quand en multipliantle numeratcur de la pre-
miece,par le denommatcur dela feconde, il en vient auti,
que lesdeux autres nombres multipliez enfemble . Aufsi
quand-deux nombres d’vne pare multipliez enfemble,font
-autant comme deux autres nombres multiplicz aufsi en-
{emble,en prendc'va des deux premiers, pour le premier,
& l'autre;pour le quatrieme, 'on pourra prendre'vn des
autres pour lefecod, ou troificme de quatre nombres pro-
portionaux.Aufsi nous pouuons prendre en cefte propofi-
-tion que trois nombres, 8¢, multiplicz enfemble,en quel-
que forte quece foie,praduifent vn mefme nombre, rour
ainfi que nous 'auons pris de deux nombres,en la 1.6.pro-
pofition,carquand le premier,& lezroifiome multiplient le
fecond,la raifondes produiéts feratellequreft du premicer
nombre au troifieme,par la precedente propofition, & par
ainfi le premier produit multiplié par le3.nombre,fera au-
tant cdme I¢ fecond produi¢ multipli¢ par le premier, &c.
Nousy prendrons aufsi,que quand deux nomgtc_s inegaux
diuifenc va nombre Ie combien du plus grand,au combien
du plus petit,auront la raifon du plus petit nombre au plus
grand,& parainfi d'autant qu'vn partiteur fera plus grand,
ildonnera moins de combien,ou vn plus petit combien, &
deld viendra que fiquand le 'feptierid}:: blé coufte so.fouls;
T'on donne 3. 0nces depain pour vn fouls, quand IP! coufte-
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: ra:46, {6uls 6w &n dontera 3 . onces, divifant le pois du
“pain , ou’'prenant- poitt {e paisdo pain, qui fera en vn (-
‘ptier en ‘128 ‘ences, & ¢ . Quand aufsi il y aura quatre
sombres propoitionaux, le produi& des extremies ou des
milicux fera-mefuré d'vn ehacun defdi&%s quatre nombres.
+Quand aufsi vi-nombre pourra eftré produict,de deux nd
- bres multiplies enfemble;ft iceluy matleiplie quelque nom-

-bre,il en fera ptodui& autant comme file nobre quiilmubk

‘tiplie eftoit multiplié, par 'vn des nombres dontil eft pro-
duic,& ce qui en.fera produict multiplié par Fautre:;
P % TR Z'Q; ; T _';-;t

- * 1'Sitvois nonebres flnit proportionaux , celuy qui efteontenu des-extremes,eft
 egalaxeluy queest faitk dumulsen . Et ficeluy qus eft contenu des extremeseft
.egal aceluy qui eft deferie du milien, 1ceux trois sombres feront proportionaux.
L FORCADEL o
.- Carlaraifon do premier nombre au fecond comme fe-
.cond,cfttelle,qu'eft .du fecond comme troificme,au troifie
.mie comme quatrieme, & par la premiere partie de la prece
dente propafition , le nombre fai& des extremes fera.egal
-au quarre dirmilica parla 1 9. deffinitid de ce liure.Ec pour
Ja{econde partie de cefte propofition , puis quele nombre
fai& des extremes,comme d'vn-premicr; & d vn quatricme
eftcgal au nombée faiét du miliev, comme d’vn fecond, &
«d’va troifieme;il eft certainiqu'iceux trois. nombres ferone
proportionaux, par lafeconde particde laprecedente pro-
pefition,: ., oo AT LA Lo

4 . 6 . & ‘
. L4 6. 6 . 9
Quand dGques nous aurds ttois nSbrestelz que les pros
dui@is.du fecond & du troifieme multiplicz par quelque nd.
. bre,ferent eganx-aux-produi&s du- fecond: & du premier
multipliez par quelque autre nombre, vn chacun.au fien,
lcqux trois nombtes feront proportionaux,car la raifon du
premicr au (econd fera telle que des. deux multiplians, qui

X

: _ fera
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feratelle que ditfecond du eraificmo]8sc. Quand aufsi Fon ;
nousdonncradeuk nSbres,pour crosiuer-ie milicu propot
tionek d’idcnx,ﬂnous;fau&ga mulniplier befvpartayere,8et
prendre laracine.quartée du prodaidt ; car cofesale milreu t
demandé: ¢ o G el Do iniogod )

¢ Nous pouuons aufsi-tontinuer quelque raifon e cé’
foic,tant quiil en fera befoing, en' multipliane {'vn des eers.
mes extremeside lapart de la continuatic onfoy & divi-
fant roufiours le produié ; par le plus presdudi& extremp; :
cars’il y enadeux,le quarrédeI'voreftqnrparti par Tawere,
donnera letroifiemé proportionel de laipart dg ¢éluy,donc
l'on aura pristequarre . Ec quand 'y antavne ftadtion-an?
nouucau extreme,|'on pousra multiplier;tous lés tromibyas
qu’on aura par le denonimateur du neuucau extrente, pat
la 17 & 18.propofitions dé ce liure,8zc. . i1 r o i

. 'Quandil y aura aufsi trois nombres. proportienaix'fleh
folide fai& d'iceux trois ndbres (cra agalay cubpdumiliew)

‘carde plan edtenu des exremes,eft egal'au quarré dumiliou”

‘& lediét {olide fera.agal audi& cube parla 17. propofition )

‘de.ce linresde file folide fai@ de troisnombrescfiepal auou |
befai& de I'va d'iceux,ils {eront proportionaux,car le ghac
rédel'vnferaegal au plan contenu des deux autres, parla
mefme 17.propoficionde ce liuse, & iseux trois pombres
ferontpropomtionaux.: - . . . . .

SN ORI > ARETEE LT PRI NP

Les nombres les plus petis de tous gewequi ant la rgefme rarfon aueciceux, me

Jarent egallcrge’m lesnombres qui ont la mefme raifon, le ;_alw 'granldfems _le_plw

d,m‘l'&'le lﬂ" 'éti’l't.' §pentf.ir T
o # P‘ "%POR.C&DEL.

. Carlaraifon du plus grand ay plus grand; fefatelle, que .
du plus petit au plus petit,par)a 1.3.pyopofition deceliure,
& par la conuerle dela 2 1.deffinitid de ce hure,1edig que le
plus grid,ferala partic du plus grad,telle qu'eft le plus petit
du plus petit, & par la coucrfe dela 3.defhpitid dece livre, .
le plus grand mefurera ancanc defois le plus grand , quele,

~ plus peut mefurera Ic plus petic, pource q;é 'ﬁ le plus

ij
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rand ne mefuodic pas o plusigrand, il feroicles parties da-

plusgrand,telles qieferoit le plus petit du plus petit, & I'v-

ngdes patties du plus grand au plus grand,auroit la mefme.
raifon qu'aueoirI'ung des pattiesidu plus petic au plus petit;-
parladi&e 2 1.deffin1tid, & la partic d Ia partic, telle quele

lus grand au plus petit, par la di&e 1 3.propofition, ou bié
{;paxeic, a la partic auroit la raifon du plus grand au plus pe-
tic,par la 177.0u.1 8.propofitions de ce liure, & parainfiily

auroitde plus petis nombres que les plus petiseftansen v-

ne mefme raifon;ce quieftimpofsible,

- Par cefte propofition, nous cognoiftrons vne fra&ion
cftre cgalled ynautre, eftanc en fes plus petisndbres, quiad
en divifantle plusgrand humerateur par le plus petic, il en’
viendra autant,comme en diuifant le plus grand denomma

teur, par le plus petit;ou bien quad en diuifant le plus grad’

denommateur;parlc combien du plus grand numerateur,

diuifé par le plus petit numerateur.ilen viencle plus petic®

denommateur,ou quand en divifant le plus grand numera
teur,par le combien du plus grand denommateur, parti par .

leplus petit denommatcur,i en vient le plus peticnumera:

tcur LN ) M PR B .
R vo22 :

. S'ilfont eroisnibres, ¢r dautres egasux de multitude & iceux,quife prennens
deux a deux.co en la mefme raifon,mais la leur proporgion foit persurbée , aufsi
enlarasfon de legalisé, ils feront enla.mefme raifon. _

v " "FORCADEL. " -

Cefte propofition refpond ou eft femblable d1a 2 3.pro
pofition duj.liure,parquoy Pon la pourra femblablement
continuer,car il eft certain que lé contenu'ou le ndbre faik
dunombre premicr d'vric part, & du troifieme de l'auere

part,fera cgal au nombre fai& des deux millicux parlapre-"

miere partic’dc lax 9.prop6ﬁti’o’n deceliure,lequel eft egal,
par voe mefme raifon,du nombre fai des deux autres,dd -
ques par la premiere commune fenténce, le nombre fai&k

. da

Y
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du premier d'vne part, & du troifieme de autre part, fera
egalaunombre faict du troifieme, dela mefme pare, & du
premicr de lautre part, 8 parla fecdde partie deladi&e 19
propofition,laraifon du premicr ndbre d'vae pare, au troaf’
ieme dela mefme pare, {eratellc que du premicr de Fautre
partdfontroifieme. '_

. 23
Les nombres premicrs ensy'eux font les plus petis,de tous ceux, qui one L mef-
me yaifon anecicesx.
FORCADEL.

Carsils ne font pasles plus petis, lc plus grand des plus.
petis mefurerale plus grand,d’autant ﬂuc le plus petit me-
furele plus petit,par la 2 1.propofitio de ce liure,&par ain-
fiil y auroit vn nombre qui mefureroit les nombres pre-
miers entr eux propofez.donques ils ne ferde pas premiers
parla 1 5.deffinition de celiare, '

‘Quand donques 'on nous propofera vne fra&ion, fai-
&e de deux nombres , qui n'auront point aucun nombre,
pour mefure commune, clle feratoutc abbreuiée,c'eft 4 di-
reen fes plus petis nombres. L'vnicé aufsi auec quelque nd
bre que ce foit,font les plus petis en leur raifon.

24
* Les nombyes plus petis de tous cewx qui ont la mefme raifon auec iceux,, fons
Premiers entr'eux. : SR )
. FORCADEL.

- Ceeft 1a conuerfe dela precedente, carsils ne font pas
premiers entr’cux,ils feront compofez,, & par la conuerfe
dela 1 g.deffinition de ce liure, ils aurot vn nombre quiles
mefurera pour commune mefure, & les mefurera par deux
autresnombres plus petis , que les propofez, ayans la mef~
meraifon des propofez,par la 17.0u 1 8.propofitions de ce
liure,ce qui eft impofsible. '

« Il'nefe faur pas donques fatiguer de trouuer desnom-
bres plus petis,que les plus petis,ayans la mefme raif‘fop,cé-
iij
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me nous le prenons de celte propolfition. '

o 23 | o

S dewenombres on premiers ety nombre, g mire mon

tre diceux,tceluyfera premier auec Lantre. o '
. .~ FORCADEL.

Car file mefurant n'eft pas premier A lautre nombre, ils’
feront compofez,& par la conuerfede la 1 5. deffinition de
celinre,il auront v nombre quiles mefurerapour commu.
nc mefure,lequel mefurera aufsile mefuré, & parainfi pat
la mefme 1 §.dcffinition,les deux nombres propofez ferée

_aufsi compofez entt’eux,ce qui eft impofsible,
~ Quanddonques 1l y auratrois nobres,defquels les deax’
‘foront premiers'vn 4 l'autre, & le troifieme méfurera Pvn'
diceux,le produi& de la multiplication des deux nombres
, premiers entr'eux,fera le nombre mefuré defdi@s trois ng »
bres,8 fera le plus petiten la 3 6.propofition fuyuante, Ce
la veutdire aufsi que lefdi&ts trois nombres , feront pfcmi-
ersentr’eux,& par la 2 3.propofition de ce liute, ilsiterony
les plus petis en leurs raifons. R
o 26 -
Scdenx nombres [one premiers 3 qrielque nombre , aufsi celuy qui fers P"Oj
duict diceux by eft premier. -
. ~EFORCADEL . . .. . .,
Car filengendré & le troificme nombre nedont pas pre.
miers entr’eux,ils feront.compofez, & parla conuerfedela
1 5.deffinition de ce liure,il y aura vn nombre qui les mefu
* rera,lequel{eraaufsi premier d vn chafcun des deux nom-
bres qui ont fai& Pengendréparla precedente propafition,
& parainfile mefurant auecl'vn deldi@s deux nombuesfo.
ront les plus petis en leur raifon, parla 2 3 . propofition de
ce liure,& mefureront egallement tous lesautres qui ferde
en leur raifon vn chacun fon chacup,parla 2 1.propofition;
de celiure,& pource que parla feconde partie dela 19,pro
pefition de ce liure,la raifon de 'va dliceux au mefurant fe;
‘ o T ' o ra

.
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ra telle que du nombre par lequel le mefurant mefure l'en.
endréa lautre des deux nombres qui ont produiét I'engé
ré,iceluy fera mefuré du mefurir, & par ainfi l'vn des deux
nombres qui ont fai& l'engendré, & le troifieme nombre
feroyent compofez par la 1 5.deffinition de ce liure, ce qui
cft impofsible. Et tels trois nombres feront aufsi premiers
entreux,& les plus petis en leurs raifons , mais le plus petit
nombre mefuré dés deux nombres qui ont fai& 'engendré
eftant multiplié par le troifieme nombre produirale plus
petit nombre,mefuré defdiéts trois nobres, que files deux
nombres premiers au troifieme , font aufsi premiers entre
eux,l'engendré eftant multiplié par le troifieme, produira
Je plus petit nombre mefuré defdi&s troisnombres. |

27
Sideux nombres font premiers entreuz celuy qus eft engendré de 'vn Jicenx
ferapremieralamre _ :
FORCADEL.

.Quand deux nombres font premiers entr’evx le nom-
bre mefme quieft egald 'va d'iccux eft premiera fautre, 8
*  parainfiil y aura deux nombres egaux I'vn d l'autre pre-
micrs  vn autre , parquoy le nombre fai& des deux nom-
bres egaux,qui cft le quarré de 'vn, par la 1 9.deffinition de
celiure,fera premier 4 Fautre nombre propofé, par la preces
dente propofition, o ' ' i

‘ 28 .
$i dewx nombres & dewx nombres font premiers tous dewx enfemble, i'vn ¢
@l autre:anfisles engendrex d'scenx feront premuerseniyenx. . . - - :
R FORCADEL "~ ;

Carl'engendré des deux fera premier a vn chacun des
deux autres, patla 2 6. ppofitio.de ce liutg,& par lamefme
propoficid,il fera premier i P'autre engendré.quid doques
0’ voudrds faire vne redudid,de quatre dgnéxgatiés,dét

_ jiiy
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les deux premicres feront premieres auecles deux autres,
vne chacune auec fa chacune, il faudra muldiplier le pro.-
duic de la multiplication des deux premiers denSmateurs
parle produi dela mulriplication des deux autres, &ils
produiront le denommatcur de la redu&tion,ceft a fcauoir
le plus pres de I'vnité. Ces quatre nombreslid ferontaufsi
les lE)lus petis en leurs raifons,par la dicte 2 3 .propofition de
celiure.

: . 29 : ‘

Si dewxc nombres font premiers enty' ewx, ¢ multipliant vu chacun foymepme,
en engendre quelqw ynyceux quiferont produilts d'iceux., feront premiers entre
ewx.Que files nombres propofex au commencement muleiplians ceux qui font pro
duitks,en font d'autres sceux aufis feront premicrs entreux. Es toufiours enuiré
les exsremes aduiendrala mefme chofe. ,

FORCADEL,

Ilveutdire,que fi deux nombres font premiers entr'eux,
leurs quarrez,cubes,quarrez de quarrez,&c.ferSt aufsi pre-,
miets entr'eux.Car le quarré de 1'vn fera premier 3 Pautre,
parla 27.propofitionde ce liure,8 parlamefme 277.propo
fition les quarrez d'iccux nombres feront premiers Pvn a
Lautre,8 pource que I'vn desnombres, & fon quarré font
premiers a lautre,& a fon quarré, les cubes defdis nom:-
bres ferontaufsi premiers'vnd Fautre, par la preceden.
te piopofition, & par la premiere partie de cefte demonftra
tion, les quaitez des quarrez des deux nombres propofez
{eront premiers entr'eux,ou bié,puisque Pvn des ndbres, 4
fon cube font premiers aucc Pautre & fon cube, par la 26
propofition de celiure,il eft cereain que lefdits quarrez des

| quar-
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quarrez feront premicrs entr'eux, par la precedente propo
fition ,& c.Mais que tout cube eftant mulciplié par faracine -
cube,facele quarré du quarré deladiée racine, il eft trefma
nifefte parla 20, propofition de ce liure, car tout nombre,
fon quarré & fon cube font proportionaux,par la 2 1. deffi
nition de ce liure,& par ainft le quatrieme proportionel fe-
ra egal au quarré du quarré dudi® nombre,lequel nous né
mons le premiernombre, & le marquons par 'vnité, fon
quarreé le fecond nombre,& le marquons par deux,fon cu-
be le troifieme nombre, & le marquons par 3.& fon quarré
“de quarré le quatrieme nombre,& le marquds par 4. &c.fe
lon lafuite des nombres,l ou nous voyons que le premicr
nombre multipli¢ parle fecond produid, letroifieme qui
nous eft donné par [vnité, % par 2.adiouftez enfemble, &
le {fecond multiplié en foy, nous donne le quatrieme, qui
nouscftdonné de 2.adioufté auec 2.oude 2.& 2.adiouftez
enfemble,dauantage le premier nombre multipliic le troif
ieme,nous produiét le'quatrieme quieft denommeé del'v.
‘nité,& de 3.adiouftez enfemble,& par ainfi fi nous prenons
deux nombres dela progreffion geometrique, laquelle ¢3-
‘mence au nombre quis'eft multiplié en foy, & deux nom-
bres dela progrefsio naturelle arithmetique, aux licux mef
mes en multipliac les deux dela progrefsion geometrique,
& adiouftant les deux autres,le licu du produi&t fera remar
qué par le nombre de 'addition, & en multipliant quelque
nombre de la progrefsion geometrique que ce {oit par {oy
_ melme, lelieu du quarré feraremarqué,par le double de ce
la qui eft en lanaturelle fuite des nombres au licu mefme
dudi& nombre,duquel 'on a pris le quarré, car le premier
nombre {e multipliant foymefme produiét le feccond nom-
bre.Mais confiderez vn peu cefte propofition, & y voyez
quil femble qu'elle ne cefle iamais d'engendrer,en laquelle
il nous faut prendre aufsi,qu’vne fra&tion fai¢te de deux nd
bres quarrez ou cubes,&c.tels qu'ils fonticy mis , ou que le

veut cefte propofition, fera toute abbreuiée.
) . - G-
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I' . 24 . 3 . 4
3 . 9 . 27 . 8r

o
si dewx nombres font premiers entr‘cux,;auﬁi tous deux enfembleément [Erone -
premiers auec'vn chacun d'iceu.Ee fieous deux enfemblement i quelqu’vn di+
Ceux fone premiers entrieux, aufsiles nombyes qui font pofex aucommencement,
[font premiers e..tr'eux,
FORCADEL.

Car fi deux nSbres premiers entr’eux mis enfemble, ne -
font pas premiers auec vo chacun d'iceux, ils fert copolez
auec vn chacun diceux, & parla conuerfedela 1 § . deffini-
tion de ce linre,ce nombre ld qui mefurera les deux nom-

~bres mis enfemble, & vn chacun,ou Pvn d'iccux, il mefure-
ravn chacon,ou 'autre nombre ( caril mefure le tout & le-
fouftraict ) & par ainfi par la mefme deffinition les deux
nombres propofez ferayent aufsi compofcz, ce quicft im-
pofsible.Secddement fi deux nombres mis enfemble font
premiers 2 I'vn {ans eftre premiers entr'eux, ils feront com
pofez,& parlaconuerfe deladi&e 1 §.deffinition, cenom.
bre ld qui mefurerales deux nombres propofez, il mefure-
rales deux nombres mis enfemble,& I'vn diceux(car il me-
fure deux nombres)ce qui eft impofsible, '

Lafeconde partie dc cefte propofition nous enfeigne,
que quad deux nombres incgaux {erdt premiers entreux,
la difference d'iceux(icelle eftant quelque nombre) auecle
plus petit feront aufsi premiers entr’eux:ou bicn,que la dif
ference d'iceux,& le plus petit feront tant feulement mefu-
1¢z del'vnité pour commune mefure, ' '

1
Tout nombre premier,est premier & tout nombre yu'ilnemefure pas..
FORCADEL

Car fi va nombre premier, & ccluy qui ne mefure pas,

ne font pas premicrs entreux,ils ferde compofcz, & parain
fiparlaconuerfedela 1 g.deffinition dece liure.ily auravn -
nombre qui mefurera 'vn & J'autre,& parainfiil mefurera -
- iccluy.
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iceluy nombrepremier,ce quieft contrela 1 3 . deffinition
deceliure,ou bien-le di& nombre premier feroit compo(é
par la 1 4. deffinition de ce liure, ce qui eft impoffible Nous
pouudsaufsiprédreici qu'vne fraion,de laquelle 'vn des
ndbres eft premier,& ne mefure pas 'autre,(era toute abre-
viée, & i plus forte raifon fi clle eft fai@e de deux nombre
premicrs.Nous pouuons prédre aufsi en cefte propofition
que tous les deux ndbres premiers ferdt premiers entr'eux
2 .
_ Sideux nombres fe multiplians ['vn ?’aum en font vn amtre, fi quelque nom-

Lre premier mefure le produict diceux.iceluy mefurera aufss Ivn ou lautre d'i«
Ceux,qui ont esté pofex au commencement.

- FORCADEL.

Cdmeainfi foit qu’il pourra aduenir qu'il mefurera'vn
& l'autre( comme nous voyds que 6.fois 9. font § 4. lequel
cft mefurede 3,qui mefure 6.& 9.)fi toutesfois il ne mefu-
re I'vn il mefuvera lautre, car il fera premicer auec celuy qu'il
nemefure pas, par la precedente propofition, & telz deux
nobres premiers entr'eux, {erde les plus petis en leur raifon
parla 23 .propofitid de ce liure, & mefureront egallement
tous les nombres qui feront en leur raifon parla 21 . pro-
pofition de ce liure,mais par la feconde partie dela 1 9.pro-
- pofition dece hure, la raifon defdi@s deux nombres pre-
micrs entreux feratelle qu'eft de Pautre nombreau nébre,
parlequel ledi&t ndbre premicr mefurel'engendré, & par
ainfile di& ndbre premier mefurera lautre nombre, quad.
décques 4 . fois 6.tont 24. lequel eft mefuré de 3.8.fois,, il
eft certain que 3.n¢ mefuritpas 4.il mefurera 6. car 3 & 4.
font premicrs entr'cux 8 fontles plus petis en leur raifon
& mefureront egallemér tous les autres qui feronten leur
saifon lefquels font 6.& 8.& parainfi 3.mefurera6.

4 6
. 3 . 8
Cii
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Tout nombre compofe, fera mefuré de quelque nombre premicr.
FORCADEL.

RESOLVTION.

Toutnombre compofé cft mefuré de quelque nombre,
qui eft depuis I'vnité 4 {a moitié, & pource que les premiers
nombres compofez,{font compofez de nombres premiers,
(nous difons vn nombre premier compofé, quandil et me
furé,tant feulement deux fois d'vn nombre premier.)les au
tres aufsi feront compofez de nombres premiers,& parain
fi tout nombre compofé fera mefure de quelque nombre

“premier,

COMPOSITION.

Caril feramefuré de quelque nombre, parla conuer-
fedela 1 4.deffinitis de ce liure,lequel fera premier ou nd,
sil eft premier,cela que nous cerchons fera manifefte,find
il fera mefuré d'vn autre nombre,par la mefme deffinition,
lequel mefureraaufsile compo(¢ propof¢, & fera premier
ounon , & siln’eft pas premier,vnetelle fagon de faire fe
pourracdtinuertac quil en fera befoing,& par autit de fois
quil fera neceflaire,iufqu’a ce quel'd trouue vn ndbre pre-
mier,lequel mefurant tous les autres trouuez mefurera auf
file compofé propofé,commeil foit ainfi que la diuifié ou
diminution du nombre eft finic,tout ainfi que la grandeur
fe peut diuifer,ou peut eftre diuiféc en infinité. Ou autre-
ment,ce nombre corapoféli fera mefuré d'vn nombre pre
mier,pource quc le plus petit nombre qut le mefurera fera
premier,fi non iceluy plus petit nombre, feramefuréd'vn
nombre,par la conuerfe de ladicer 4.deffinition,lequel fe.
ra plus petic que luy,& mefurera le nombre compofe pros
pofé,& par ainfi le nombre plus petit mefurant le compofe
ne feroit pas le plus petit, ce qui ne peut eftre, donquesle
nombre,le plus petit mefurant le nombre compofé propo-
{& (era premicr. ‘

) o Tout
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“Tout nombre,ouileft premier,on quelgue nombre premierle mefure.
FORCADEL.

 Car il feramefuré tantfeulementde I'vnité, ou il fera
mefuré de quelque nombre, s'il eft tant feulement mefuré
del'vnité,ilfera premier parla 12.deffinitionde celiure,&
sl eft mefuré de quelque nombre,il fera compofé,parlar 4
deffinition de ce liure, & par ainfi il {fera mefuré de quelque
nombre premier,par la precedente propofition.

: 2 35
Estans donnex autant de nombres qu'on voudra,trouser les plus petis nom-
bres de tous ceux qui auront la mefme raifon aueciceux. :
: FORCADEL. )

Siles nombres donnez font premiers entreux, ils feroe -
lesplus petis,par la 2 3.propofition de ce liure, fi non il fau-
dra prendrelaleur plus grande commune mefure,par la 2.
éuparla 3 propofition de ce liure, & les nombres par lef-
quelzlaleur plus grande commune mefure les mefurera,
ayant les mefmes raifons qu’ont les propofez, parla 17.0u
1 8.propofition de cc liute,{erontles plus petis en leurs rai-
fons,commeil foit ainfi que la parrie eft plus petite que'le
tout,par la 9,commune fentéce,car s'ils ne font pas les plus
petis,ceux qui le feront mefurerdt les propofez egallemér,
vn chacun le fien,parla 2 1.propofition de ce liure, & ce fe-
ra par vn plus grand ndbre,que n'eft celuy,par lequel ceux
qu'on a trouuez mefurent les propoféz (car quand vn fom
bre eft parti par deux ndbres inegaux,il ddne plus eftac par
ti p le plus petir,que par le plus grid ) lequel mefurera auffi
les propofez, & parainfi la plus grande commune mefure
des nombres propofez ne feroit pas la plus gride,ce qui cft
impofsible,oubien,comme nous lauons pris en la 19.pro
pofition d€ ce liure,la raifon d'vn chacii des nombres trou-
ucz d vn chacun de ceux qu'on voudroit dire les plus petis,
feroittelle que du nombre, pat lequel vn chacun de ceux
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qu'on voudroit dirc les pluspetis mefure vn chacun des
propofez,i la plus grande commune mefure des propofez
& comme vn chacun desnombres trouuez eft plus grand
qu'vn chacun decenx qu'on diroit les plus petis, aufsile
nombre par lequel vn chacun de ceux qu'on diroitefire
les plus petis mefureroit vn chacun des propofez feroit
plus grand quela plus grande cdmune mefure des ndbres

propofez,ce qui eft impofible. B

Par cefte propofition no® pouuons partirle premier &
fecond nobres d'vne reigle de trois propofée ou le premier
& le troifieme par le plus grand nébre,par lequel ils peuuée

eltre partis & faire des combiens,ce que I'on cuft faiG des .

propofez, ou mettré les combiens auxlieux mefmes des
propofcz&c.Et par cefte propofition aufsi,comme en eftac
la propre propofition, nous pouuons congnoiftre quand
vne fraltion fera tout abreuiée ou nd,car fi elle eft les cer-
mes d'icelle ferét premiers entr'eux, fi non en divi(ant 'va
& lautre des ndbres quila font ou parilelquelz elle fe mee
par la leur plus grande mefure, & faifant des coinbiens vne
fra&ion femblablemét,icelle (era egalle a la propofée. Auf
finous y pouudsprendre que les peris d’vneraifon ferde ou
impairs,ou pairs & impairs, maisils ne ferontiamais pairs.
. 6 S ‘

Deux nombres eftans donnex ,trsouuer le plus petit nombre qu'icenx me=
Jurent. ,
' : FORCADEL.. ‘ |

- Tleft certain que quand de deux ndbres inegauxle plus
_ petitmefure le plus griad,que le plus grad ferale plus petit
ndbre mefure d'iceux,car s'il y en auoit vn plus petit le plus
grand ndbre mefureroitle plus petit ce qui eft impofsible,
& file plus petit ne mefure pas le plus grad,, qu'en doublde
triplat ou quadruplic &c. {elon le naturel ordre des nom-
bres, le plus grand, Pon pourra continuer cela rant de fois
quel'on trouuera le plus petit nébre mefuré des deux nom
bres propofez, mais pour nous defcharger d'va tel trazalil,
‘ ‘ cs

|



D'EVCLIDE. - o 55
fi les deux nombres propofez font premiers entreux, ils fe
ront les plus petis en leurraifon, par la 2 3 . propofition de
cc liurc,& par ainfi le produié de la multiplication de I'vn
par lautre(lequel fera mefuré de 'vn & de l'autre)fera lepl®
petit mefuré defdicts deux nombres, cars1l y en avoit vn
plus petit,iceluy eftant parti parlesdcux nombres,donne- -
ra deuxautres nombres plus petis que les nombres propo-
fez,lefquelz aurontlaraifon des propofez,comme nous l'a
uous pris en la 1 9.propofition de ce liure,& par ainfiles 06
bres propofez neicroyent pas les plus petis,on bien lesno
brespropofez cftans les plus petis, ils mefurerdt egallemée
lefdi&s combiens,vn chacun lefien,par 1a 2 1. propofition
de ce liure,& vn chacun d’eux au fien aurde, la raifon du né
bretrouué,i celuy qu'on diroiteftre le plus petit,parla 17,

ou1 8.propofition de celiure, & par ainfi par la conuerfede
1a 21.deffinition de ce liure,le nombre trouué mefureront
fon plus petit,ce qui eft impofsible . Mais qui commande a
Fabondance,finon 'abondance mefme,le plus petic mefu-
réde 4.8¢de 9.lera 36. car fi ceftoir 277 . iccluy eftanc pati,
par 4 & par 9.fai& 6.& 3.quatriemes, & 3. qui ont la raifon
de 9.3 4.8 9.& 4.ne fcauroyent mefurer,ni 6.8 3.quatrie-
mes ni 3.{elon ceci,toutclfois fi 'on veut que 9. & 4. mefu-
rent 6.& 3.quatriemes;& 3.Pon voudraaufsi que 3 6. mefu
1e 277.ce qui ire peut eftre, & felon lautre facon 9.& 4.ne fe
xoyent pas les plas petis-en’leur raifon,fi 6.8 3.quatricmes
& 3.comme nombres auoyentlaraifon,de 9.2 4, Paffons
maintenant plus outse,& difons que fi les deux n6bres pro -
pofez nefont pas premiers,comme ils foyent compofez ay
ant prins les plus petis nombres,en leur raifon, par laprece
dente propofition,le produi& du premier multiplié parle
uatriente fera aurant que le produi& des deux aurres mul-
tiplicz enfemble par la 19 . propofitionde ce liure, & fera
Pvn & Pautre produi&, ou Lvo oudautre mefuré des. deux
nombres propofez, cela veut dire que lé. produi& de la
multiplicationdel'vndes nombres propofczmulgplié par.
. s iy,
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Pvn des plus'petis fon alterne ferale plus petit nombre me.
furé des deux nombres propofés par les plus petis, fi non
-vanombre plus petit que le di& produi& eftant parti par
les deux nombres propofés donnera des combiens plus
petis queles plus petis en laraifon des propofez,& aiant la
raifon des propofez & parla 1 1. propofition du cingieme
liure,{i non par la conception prinfe de laz s .deffininon de
ce liure,lefdis combiens auront la raifon des plus petis ce
qui eftimpoffible, ou bien,I'vn des plus petis ou vn chacun
des plus petis a vn chacundes diés combiens auroiencla
raifon du nombretrouué i celuy qu'on voudroiteftre le
pluspetitparladicte 17. ou18. propofition & parla2r.
propofition de ce liure, & la conuerfe dela 2 1. deffinition
deceliure, le nombre trouné mefureroit le nombre quon
voudroit eftre le plus petit ce qui eft impofible. par c'efte
propofition quand nous voulons reduire emf{emble deux
frattions m’aiant pas vne mefme denommation,files de-
nommateurs ne peuucnt pas cftre mefurez d'aucun nom.
bre, nous les multiplions enfemble & prenons le produi&
pour le denommateur dela redu&ion, Et fi les denomma.
teurs font compofés nous les divifons tout alafoisou pre-
mietement par pluficurs fois par lc nombre le plus grand,
parlequells fe peuuent partir,comme en cftant mefurez,
& multiplions l'vn des nombres par le combien de la dini-
fion de l'autre,pour anoir le denommateur de lareduion,

37 ,
si deux nombres mefurent quelgue nombre , ¢ le plus petit qu'iceux mefu-
rentymefurerale mefme.- ; ) quiceux
' " FORCADEL.

uand vn nobre plus petit ne melure pas vn plusgrad,
il eft certain que la difference du plus grid au nombre plus
pres deluy, mefuré du plus petit, fera plus petite que le plus
petit nombre. Or file nombre mefuré des deux nombres,
cft lc plus petic mefuré d'iceux,lequel fe trouuc parla grccq
_ - ente
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dentepropolition, il fe mefurera foy mefme, fi non, & que
le plus petit mefuré d'iceux eftie pris.par la precedente pro-
pofitid, ne le mefure pas,vn chacun d’eux mefureraletoue
& lefouftraiét & lepluficurs fois du fouftrai& s'il en eft be-
foing, & par ainfi vn chacl d'eux mefureralarefté laquelle
fcra plus petite-que le plus petic nombre mefuré des dicts
deux nombres ce qui cft impofsible.

Nous prenons de cefte propofition que tout nSbre me-
furéde 2.8 dc 3 . fera -aufsi mefuré de 2. fois 3 . ceft afca-
uoir de 6.& quiferamefuré de 8.8 de 12 il fera certaine-
mentmefureé de 24. car 24. cft le plus petit mefuré de 8.8
12,comme 6.de 2.& 3. &c.

- 38
"Xrois nobres eftant donezy trouser le plus petit nébre lequeliceux mefurée.

FORCADEL.

Il faur premicrement trouuer le plus petit nombre me-
furé des deux par la 3 6. propofitid de ce liure,Jequel sil eft
mefuré delautre,il ferale plus peritmefuré des trois nom-
bresdonnez, finon, le plus petit qu'on voudra dire,eftant
mecfuré,des trois nombres, il fera mefuré des di&ks deux , &
par la precedéte propofition, il fera mefure du nobre trou-
ué ce qui eft impofsible.Et fi le nombre le plus petit mefuré
des deuxeftant trouné parla 3 6. propofition n'eft pas me-
furé dePautre,ayac trouué le plas petic mefuré du dikns-
bretrouué,& delautre parla di&te 3 6.propofition,le nom-
bre fecondemét trouucé cftant mefuré des diéts deux nom-
bres cdme mefuré d'iceluy qu'ils mefurét, fera certainemét
le plus petit mefuré -des trois nombres donnez,{i non celuy
plus petit que le fecond ndbre trouué , qui fera mefuré (o
me on voudroit dite)des trois nombres il fera mefuré des
diéts deux ndbres & par la precedente propofition du pre-
mier nombre trouué, & encores par la mefme precedente
propofitio du fecond ndbre trouué ce qui eft impoffible,&
parainfile fecod nSbre trouué fera le plus petic ndbremefu
re des trois nObres propofcz.& come la fagd de faire de lag
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propofition de celiure,s'eftenten pluficurs nombres,aufsi
Ia fagon de faire de cefte ppofition s'eftéren rancdenom.
bres qu'on voudra, Quand donques nous voulons reduire
trots fraltions de denomation diverfe éfemble,& quel'vn
des dendmateurs cft mefuré de l'vn des autres,ou quel'vn
des denommateurs mefure 'vn des autres, nous laiffons le
mefurant & prenons le plus petit nombre mefuré des deux
autres pour denommateur commun,&c. Sinon nous pre-
nons le plus petit mefuré du plas petit,qui mefure les deux,
& delautre, pour denommateur commun , &c.car celafe
continuc tant que 'on veut. o :
39
$i'vn nombre mefure quelge nombre,le mefiuré anra vne partie furnommée

du mefurant. i
FORCADEL.

Car cdmel'vnité eft au ndbre parle quel le mefurdt me-
furc le mefuré,ainfi eft le mefurit au mefuré, & parla . p-
pofition de ce liure, comme I'vnicé eft au mefurant,ainfi cft
le nombre,parlequel le mefurant mefure le mefuré,au me-
furé,vnetelle partie donques, que fera 'vnité du mefurane,
quicft toufiours denommée du mefurant{car F'vnité eft la
partie de tout nombre denommé deluy ) vae telle partic
ferale nombre par lequel le mefurant mefure le mefuré,du.
mefuré,laquelle fera le di& nombre par lequel le mefurant
mefure le mefuré. Nous pouuons prendre cgefle propofi-
tion que partir vn nobre par vn autre cft prendre la partie
du nombre qu'on veut partir dendmée du partiteur , com-
me partir 1 2.par 4.¢ft prélre la quattieme particder 2,8¢c.

. 40 .
Sivn nombred vne partie qu'on voudra, iceluy fera mefuré du nombre fur-
mommant la partie. '
FORCADEL.

Car autant d'vnitez qu’il y aura au denommateur dela
partie,autant de fois vn certain nombre fera au nobre qui
a vncelle pactie,& parlar §.propofition de ce liure, aucac

: d'vni-
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d'vnitez qu'il y aura i ce certain ndbre,autant de fois le n3-
bredendmatcur de lapartie fera au ndbre qui a vactelle
partic,& cdme I'vnité mefure iceluy certain nombre , aufsi
le nobre qui eft dendmateur dela partie mefurera le nom-
bre quiaura vne telle partie. Nous prenons de cefte propofi
tion que prendre vne paruie telle qu'on voudra de quelque
nombre que ce {oit,eft partir iceluy nombre par le denom-
mateur dclapartie. come prendre latierce partie de 1 2.eft
partir 12 par 3.&c.
: o 41 .
Trouner v nombre,qui eftant le plus petit .ayeles parties données,

FORCADEL.

Le nombre demande fera mefuré des denommateurs
des parties denomées par la precedente propofition il fau-
dra donques trouuer le plus petic nombre mefuré des didks
denommateurs parla 36.0u 3 8. propofition de celiure,
lequel aura les diées partics par la 3 9. propofition de ce li-
ure,& ferale plus petit,fi non,celuy qu'on voudra dire plus
petit que le nombre trouué,ayant les parties données,fera
mefuré des denommateurs d'icelles par la precedente pro-
pofition, & par ainfiil fera mefuré du di& nombre trouné
par la 37. ppofition de ce liure, y eftdc continuées'il en eft
befoing,& tant de fois que la necefsite le permettra,ce qui
eftimpofsible.

- Par cefte propofition nous faifons les redutios des fra-
&ions ayans les denommations diucrfes,car nous prenons
le plus petit nombre mefuré des denommateurs propofez,
& par la17.0u 18.propofitid de ce hure,nous divifons ice-
luy plus petit nombre par vn chacun dendmateur & multi-
plions le combien d'vn chacun parfon numecrateur, & les.
produi&s fontles numerateurs de laredu&ion, ou bien,
nous pouuds aufsi multiplier le dié plus petit nombre,ceft
afcauotr le denommarteur de la redu&ion,par-vn chacun
numerateut, & cn divifant vn chacun produié par fon de-

nommateur, il en viendra les numerateurs de lareduétion
~ Huy

.
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parla r9.propofition de ce liure, & les reductions eftans fai
&es nous adiouftons les numerateurs enfemble pour l'ad.
dition,ou les levons Pvn de Fautre pour la fouftrattion, de-.
nommant le nombre de Paddition & larefte de la fouftra-
&ion du denommateur commun, mais en divifant'vnnu
merateur par lautre,tous deux eftans.en vne reduétion, il
cn viendra le combien del'vne des fradtions propofées di-
uifée par I'autre,& pour la multiplication toufioursles nu-
merateurs {e multiplient enfemble, fi font bien les denom-
mateunrs, & en gardantl'ordre il en vientle produi&t dela
multiplication,{ans confiderer pour la multiplication 8 di
uifion,les reigles des abbreuiations lefquellesiay efcricen
mes linres &’ Arithmetique.Car pour la multiplication,il eft
certain que quand pluficurs nombres fe multiplientenfem
ble,quele premier produi& aura vne partic denommee du
multiplicateur,laquelle fera le multiplié,aufsi le fecond pro
duic aura vne partic denommée du multiplicateur,laquel.
le ferale multiplié,ou le premier produi,& femblablemée:
le troifteme,quatrieme produiéts,&c.comme quand §.4.3.
fe multiplientenfemble, 20. quieft le premier produi&de
4.fois 5.aura vne quatrieme partie laquellefera 5. & le fe-
condprodui& ceft d fcauoir 60.de 3, fois.20jaura vnetier-
ce partie,laquelle fera 20,& par ainfi de 60.'on pourra pré:
dre le troifieme, quifera 20.& de 20.l'on pourra prédrele
quatrieme, qui fera 5. & de §.prenant 1. cinquieme il en
viendra 'vnité, tellement que la cinquieme partie; dela
quarte partic d'vne tierce partie, de quelque chrofe quece
foit,feral'vnité dicelle chofe,denommée du nombre de 60
- cefta{cauoir r.foixantieme,car 60.eft le plus petit ndbre,
de latierce partie duquel , prenant le quart, & du quartla
cinquieme partie,il en viendra I'vnité,&c.pource que quid:
plufieurs nombres fe-multiplient enfemble,file dernierpro
dui& n'eft pas le plus petit nombre duquel prenit vne par.
- ticdenommeée del'vn des nombres, & du nombre quien
viendra prenant la partic denommée de l'va des autres ng-
) ~ bres
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bres,&c.ayit pris la partie denommée du nombre premie-
~ remét muleipli€ , du nombre qui eft la partie prife,denom-
mée de fon multiplicateur, il refte I'vnité:il eft certain qu'é
prenatles mefmes partics,& de mefme futre, d'vn nombre
plus petit,que laraifon du tout d fa partic, fera comme du
tout d fa partie,& del3 partied la partie, telle que de la par-
ticadla mefme partie,par la 177.propoficid de ce liure, & par
la 14.prapofition de ce liure;la raifon du tout d I'vnité, (era.
comme du toutd la partic dutout, ou dela partie qui luy

refpond A Pvnité,& comme le tout eftau rout,ainfiferal'v-
nité d la dicte partic de l'autre tout, quiluy eft rapportée,
patla r3. propofition de celiure, maisle tout ou dernier
produict,eft plus grid que lautre tout,auffi fera I'vnité plus
grande,que la partie qui eft la dernicre denommée du pre-
mier nombre,& parainfiil eft impofsible d'en trouuner vn

plus petit que ledié dernier produict,qui eft 1a fagon de fai

relaplus generale pour fcanoir prendre vne fraction d’'vn

autre, 8 aufsi pour multiplier. vne fra&tion,par vneautre,

ui cft vie mefme chofe eftant toutesfois cefte cy prife de
celle1d, comme nons lauons enfeigné aux liures d’Arich-
metique.. . '
: H- iij
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A
MONSIEVR CHAPPELAIN CON-

SEILLER ET PREMIER MEDECIN
du Roy, Pierre Forcadel. Salut.

29

, ONSIE YR, outre ce quela ver-
&% tu nous faict aymer & honorer
ceux que nous ne veifmes iamais,
@ & que cellefeule occafion fuftal-
) fezfufhfante pourvous faire reco-
, 5 gnoiftre & admirer, non feulemét
de moy,mais aufli de tous ceux qui font profeffion
d’honneftes & vertueux eftudes, {1 {uis ie encores
poulfé d'vn particulier debuoir 4 telle recognoif-
fance,fiic ne veux eftre iugé ingrat, ayant cogneu
fans aucun mien merite ou office enuers vous, ains
devoftre feule grace & bonté naturelle, lagrande
amitié & bonne faueur quem'auez porté 3 mon be
foing & neceflité, ce queie ne puis nedoibs paffer
par diffimulation,au moyé dequoy,M oNsIEVR,
vay prins la hardiefle de vous dedier & prefenter ce
huiétieme liure,des Elemens d’Euclide,tradui& en
Frigois,& comenté par moy auec les autres,iufqu’
atantq Dieu me donnera le temps devous mon
ftrer par autres ceuureslabone volonté que i'auray
toute ma vie, de vous faire,& aux voftres treshi-
ble & tresloyal feruice. De Paris,ce 10.de Ianu.ig6s.
' LE
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PROPOSITIONS.

w3 1fonttant denombres qu'on voudra continuellement

Y proporeronaux defquelz les extyemes font premiers en-

) [embleyils font les plsus petis,de cous cenx qui one la mef
wieraifon auec iceux. :

FORCADEL.

Siles deux extremes font premiers en
tr'eux,ils font les plus petis en leurrai-
fon parJaz 3 propofition du 7 liure,& mefurent egallemét
tous les autres qui font en la mefme raifon,vn chacuri le fi€
parla 2 1.propofition du mefme 7.liure, donques fi les n6-
bres propofez ne font pas les plus petis,la raifon defdicts
deux extremes, fera telle que des extremes, desnombres
quon voudra dire les plus petis,en la raifon des propofez,
parla 1 4.propofition du 7 liure, & par ainfi les deux exere-
~mes propofez mefureront les autres deux extremes, ou les
extremes des autres nombres,ce qui eft impofsible.

2

'Troutier de nombyes continuellement proportionaux, les plus petis,tant qu'i
en fera commandé de quelqw’yn en la rarfon donnée.

FORCADEL.

1l eft certain que quand de deux nombres le premicr &
. H iiij
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“le fecond feront multiplicz par le premier, & le fecond
en foy mefme , que les trois produiéts feront au mefme
ordre continuellement proportionaux, car quand le pre-
mier & le'fecond font thultipliez parle premier, les pro-
duis feront, en la raifon dupremieraufecondparla 1y
propofition du 7 liure, & quid le fecond fe multiplie aufsi

- par luy, il eft certain que laraifon du fecond produi& au

troifieme fera telle qu'eft du premier ndbre aufecond par

la 1 8.propofition du 7. liure, dou s'enfuiura queles dits
trois nombres produiéts {feront continuellement propor-
tionaux parla r1.propofition du §.liure,0u parla 2 r deffi-
nition du 7 liure , & d’auantaige il eft manifefte que les ex-
tremes feront les quarrez des ndbres propofez , & en pre-
nant les plus petis en la raifon des diéts trois ngbres parla

3 §.propofition du 7 liure, il feront aufsi les plus patis con-.

tinuez en laraifon donnée.

Aufsi fil'on multiplie lefdi&s trois produis par le pre-
micr nombre donné, & le dernier ou troifieme par le fecdd
nombre donné,Pon aura quatre nombres continuez enla
raifon donnée,par les mefmes propofitions, & cft manife-
fte que les nombres extremes, ferotles nombres cubes des

nombres propofez,&en prenant les plus petis defdicts qua

tre nombres,par ladice 3 5.propofition, ils feront aufsi les
plus petis continuez en la raifon donnée,8c.Mais prenons
premicrement les plus petis nombres en la raifon donnée,
parla 3 5.propofition du 7 liure, lefquels ferot premiers en
tr'eux par la 2 4.propofition du 7.liure, & en multipliant le
premier &le fecond,des plus petis , par le premier d'iceux,
&le fecond par foymelme, Ton aura trois produi&s conti.
nuez en laraifon donnée par les melmes propofitions,def-
quelz les excremes feront premicrs entr’eux,par la 2 9.pro-
pofition du 7 liure,& par ainfi lefdi&s trois nombres conti
nuez ferontles plus petis,par la precedente propofition,de
ld en multiplianticeux trois nombres plus petis continuez
par le premier des plus petis propofez ou trouucz, & mul-

-
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tipliant le troifieme des continuez par l'auere des dicts plus
petis,ou donncz,00 trouuez, I'on aura parles mefmes rai-
fons quatre nombres, & Jes plus petis conunués en la rai-
fon donnée,&c.

CORRELAIRE.

Etdeliil eft manifefte fi trois nombres font continuel-
lement proportionaux,& fontles plus petis detous les au-
tres,qui ont la mefme raifon,que les extremes font quarrez
Ecfi quatre font cubes, &c. & les racines diceux quarrez &
cubes;&c.ferontles plus petis en la raifon continuce . Ceft
de cefte belle propofition d’ott nous pouuons prendrela
reigle generale pour les extra&tions desracines de touces
fortes,comme ic I'ay tresbien demonftré en mon 3 liure,

Sifont tgnt de nombres qu’on voudra continuellement proportionanx les plis
petis de roud cenx qui ont lamefme raifon aueciceux, iesexsremes drceux fone
premiers entreux. ) .

FORCADEL.

Car en prenant autant de nombres continuellemét pro
portionaux commeily enade propofez par lesplus petis
de laraifon continuée,qui foyent aufsi les plus petis,, com.
me nousle venons de demonftrer en la precedente propo-
fition,, il eft certain que les extremes des nombres trouuez
ferontpremiers entr eux,& les nombres trouuez eftans les
plus petis,ils ferot egaux aux mefmes pl°petis,ceft a {cauoir
aux nombres propofcz vn chacun au fien, & par ainfiles ex
tremes des nombres propofez feront premiers entceux.
Voyez icy comme les chofes plus petites font egalles I'vne
a lautre, ou enfemblement voe chacune d la fienne.

| 4
Eftans données tant de raifons qu'on voudra,aux plus petis nombres, tronuer
les plus petis nombres continsicx,aux vatfons donnees.
S FORCADEL.
Il faule trouuer le pluspetit nombre mefuré du fuyuant
de la premicre raifon doonée , & dc l'antecedent de la
feconde raifon , par la erentecinquieme propofition .
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du 7.liure,puis multiplier 'antecedét de la premicre raifon
parle ndbre, parlequel fon fuynat mefure le diét plus petie
‘nombre, il faur maltiplier aufsi le fuyuant de la fecode rai-
fon parle nombre parlequel fon antecedét mefurele mefs
me plus petit nombre, 8&1'on aura trois ndbres, eftant lailC
fez enleur ordre, lefquels feront continuez aux deux pre-
micres raifons par la 17.propofition du 7 liure , & ferdcles.
plus petis, fi non, celuy du milieu de ceux quion voudroit
dire les plus petis, feroit mefuré, du fuyuant dela premiere
raifon & del'antecedét de la fecde, parla 21. propofition
du 7 .liure,& par ainfi,il feroic mefuré du di& plus petit nG-
bre,par la 37. propofition du 7 liure, ce qui cft impofsible.
Si maintenant Pantecedent de la troifiemeraifon donnée
mefure le troifieme nombre trouné,{oit multiplié fon fuy-
uant par iceluy nébre,par lequel 'vn mefure lautre, & ain-
fi Pon aura quatre nombres cStinuez en. trois raifons don-
nées par la 17.propofitio du 7.liure,& feront les plus petis,
finon, lefecond nobre de ceux qu'on voudroit direles pl®
petis,feroit mefuré du fuyuic de la premiere raifon,8: de '3
tecedér de la feconde parla 2 1.propofitid du 7 liure, & pac-
ainfi le plus petie mefuré d'iceux, fuyuant & antecedét,me-
fureroit le di& fec6d nombre par ladi&e 37 . propofitis,ce
qui cft impoffible. Mais filantecedé de la troifieme raifon
ne mefure pas le troifieme nobre trouué, il faut trouuer le:
s[’ petit nobre mefuré dudit eroifieme nobre & del'itece
ent de latroiffeme raifon, parladi&e 3 5. propofition , &
multiplier Pautre extreme & ccluy du milieu des trois n3-
bres trouuez, par le nombre parlequel le troifieme ndbre
mefure le plus petit nombre mefore de luy & de Pitecedét
delatroifieme raifon,puis muleipliit le fuyuant de la troif-.
icme raifon, par le nombre par lequel fonantecedent me.
furele di& nombre plus. petit , l'on. aura quatre nombres.
continuez en trois raifons ddnées,0u aux trois raifons don.
nées parla 17. ppofition du 7 liure,& feront les plus petis,
. finon,lefecond nébrede ceux qu'on voudra eftre les plus
petis.
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petiscftant mefuré du fuyvant dela premiere raifon & de
Pantecedét de la feconderaifon, il fera aufsi mefuré du no-
bre du milieu des trois nobres continuez aux deux premie-
res raifons par la 37 . propofition du 7. liure , & commeil
foitainfi que parla 1 1.propofition du .liure, laraifon du-
di& nobre du milieu au troifieme eft comelefecond nom-
bre au troifieme de ceux qu'on voudroit dire les plus petis,
il eft certain quelaraifon du fec6d nombre au fecond,fera
comme le troifieme au troifieme,par la 1 3.propofition du
~.liure,& par ainfile troifieme nobre des trois nébres pre-
micremet trouuez ymefurera le troifieme nombre de cenx
-qu’on.voudra cftre les plus petis, par laconuerfe delaz1.
deffinition du 7 liure,mais 'atccedét de la troifieme raifon
mefureaufsi le di& troifieme nombre de ceux quion vou-
droit direles plus petis, parla mefme 2 1. propofition du 7.
liute, & par ainfi le troifieme nombre des quatre nombres

trouucz, meforera letroifieme nobre de ceux quon vou-

dra préd- e pour les plus petis,par la 3. ppofitia dus.liure,

ce qui eft impofsible.ll eft cerrain que de deux raifons don-

nées,ou aux plus petis nGbres-ou non ,fi 'on multiplie Ian.
teccdér de lapremicre & I'antecedent de la fecande, enfem
ble le fuyuic delafeconde par le fuyudrde la premiere,l'on
aura trois pombres produiéts continuez aux diétes raifons
parla 17. propofition du7 . liure,, en multiplianc donques
les deux antecedens & lc fuyuvat dela feconde par le fuyuic
dela premiere rajfonl'on aura trois nombres continuez
es di&es raifons , & puis en multipliant les deux premiers
nombres , I'antecedent & Jefuyuic d'vne troificme raifon
Fon aura quatre ndbres cotinuez aux trois raifonsdonnées
par ladifte 177 propofition &c. puis en prenit les plus petis
ayant les raifons des nobres defia trovuez,par a3 5 .propo-
fition du 7 .livre,l'on aurales nobres les plus petis cotinuez
aux raifons donées.Ceftcefte belle ppofition par laquelle
Ton peut facilemér aflubieir toute la faiéce des interualles
que nous difons ou ndmons, Mufique, car fi nousl prenons
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fes deux raifons de 4.4 3.8 de 3.4 2.defquelles eft cdpofte
laraifon double,c’eft affavoir le diapafonou Fo&aue moins
fonante,il eft cereain qu'en multipliant 4. 3. 2 . par 3.ilen
viendra12.9.6. quiferont continuez aux diétes raifons.
aufsi fi nous prenons les me(mes raifonsde3.d 2. & de 4.4
3.donticy le diapente eft la premicre & pource compofent
elles comme d'vne quinte & d’'vne quarte, le Diapafon
mieux fonant(a caufe de quoy fes trois nombras 6.4.3. ou
'12.8.6. {ont di&ts eftre en laraifon harmonique.&c.)& en
Tautre eftoit premiere le diateffard, il eft certain qu'en mul-
tipliant 6.4.3.par 2.il en viendra 1 2.8.6.continuez aux di-
&esraifons. & comeil foitainfi qu’en confiderant les trois
nombres premieremét trouucz & aufsi ceux quenous ve-

nons de erouuer pource que laraifonde 9.3 6.eft plusgran- -

de quede 8.4 6.aufsi 9.fera plus grand que 6. parla 1o pro-
pofitid du g.liure,& parlamefmer o, ppofiton 1 2 fera plus
grad que 9.&p ainfi pourrabiencltre entrer 2.8 8 apresle
quelfera6.encefte forte 2. 9. 86 . quifonc les quatre

nombres par le(quels nous font reprefentez lesinterualles

des quatre bons marteanx Pithagoriens ainfi que les met
Boeccaur o.chapitre du premier liure de la Mufique. Nous
nous fouuiendrds aufsi en paffant que cefte propofitid eft
comme{emblableala 12.propofition du fixieme linre. -

)
Les nombres plans, ont entr'eux,la raifon compofée des coffex.
FORCADEL.

Celte propfition eft femblable d Ia 2 3 .propofition du fix-
ieme liure. Car en faifant coparaifon de 'va des coftez des
deux nombres a I'vn des coftez de 'autre, 8 de lautre cofté
alautre cofté, fans yfaire aucune abreuiatid, puis apresen
prenant trois nombres continuez aux di&es deux raifons,
comme nous le venons de faire dernierement en la prece-
déte propofition,les deux extremes ferde les deux nombres
plans, laraifon defquels fera compofée des deux entremoy

cnnes.
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ennes,ceft i dire de laraifon du premier au fecond, & du fe
cond au troifieme,qui font celles des coftez par la dixfeptic
me propofition du feptieme liure, Nous pounons prendre
en cefte propofition, que fi on fai& vne fra&tion delvn
des coftez d'vn nombre plan,& de'va des coftez d'vn au-
tre nombre plan, & vnefradtion des deux autres coftez,tel-
lement que les numerateurs appartiennent 4 I'vn des
plans, & les denommateurs a laatre plan, en multipliant
I'vne frattion par l'autre,la raifon des plans fera telle quela
raifon du produi& des numerateurs, eftans multipliez en-
femble,au produi& des denommatcurs eftans aufsi mulri-
pliez enfemble. Mais pour reuenir  lautre fagon de dem3d -
ftrer,il nous faoe prendre les plus petis nombres,ayans les
raifonsdes coftez, & par cela trouuer trois nombres les
plus petis continuez aux mefmes raifons, par la preceden-
te propofition,puis apres il faut multip'ier I'vnr des coftez
de'vn plan pris pour antecedent par'vn des coftez del'au’
tre plan pris pour fuyuant,car en mettant le produi encre
les deux plans,l'on aura aufsitrois nombres continuez aux
mefinesraifons, ou perturbéement, par la dixfeptieme &
-dixhui¢tieme propofition du feptieme liure, & par'vnzic.
-me propofition du cinquieme liure, & par ainfilesnom-
bres plans auront laraifon des deux extremes des deux pe-
tis nombres continuez aux diétes raifons par la quatorzie-
me ou vingtdeuxieme propofition du feptieme liure, la-
quelle eftant compofée des raifons des coftez, cclle des
deux plans fera aufsi compof€e des mefme raifons.Il eft cer
tain que quand 1 1.efcusento.iours,gaignent §.liures, que
-9.efcus en2 2 jours gaigneront g9.hures,car comme nous I'a
uons pris en la derniere deffinition du 6. liure, la raifon du
gain au gain fera compof¢e des raifons de Pargentd “largée
& du temps au temps,cela veue dire par cefte propofition,
que larasfon du gain au gain fera telle comme eft duplan
qui fe faict del'argét mis & du téps,au pla de Pautre argent
mis & del'autre temps,ddques par cefte mefme propofitid.
’ L 1y
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aux reigles des compaignics comunes lefquelles fefonta.
vec temps comme Pon di&, les taifons des gains feronttel.

les que {eront les raifons dcs mifes muleiplices vne chacyne

pat fon temps,ou par letemps d'vne chacune mife.

Par cefte propofition aufsi,ou bi€ c’eft ce que nous y de
uons prendre, en divifant voe fra&ion par voncautre lon
oftera vneraifon d’'vn autre, car i en multipliant vne fra-
&ion parvne autre, I ona vne raifon compofee de deux rai
fons,il eft certain que la raifon copofée & I'vne de cellesdef’
quclles elleeft cSpofée,cfiasredurttes enfemble,feroecrois
nombres,defquels laraifon dunumeratcur dela redu&ia,
de celle qui eft compofée,au denommateur dela redu@ion
qui cftla raifon compolée mefme, fera compofée delarai-
fon dudif numerateur a laytre numeratcur dela redudis,
& dela raifon dudi& autre numerateur au denommatceus
delareduttion,quiclt 'vne desrailons defquelles la com.
pofée cft fai&e,& par la 3.commune fentence,il tefteralay
tre raifon,qui {era celle des numerateurs de la redu&ion,

En diuifant donques 3.deuxiemes,par 4.troificmes,il re
fteralaraifon fefquio&aue, car en la reduction de 3.deuxie
me, & 4.troifieme I'on y voit fes trois nombres 9.8.6. def-
quelslaraifonde 9.3 6.cft faikte, oucedil cfire faie des
raifonsde 9.4 8.& de 8. 6.queftcellede 4.3 3. parla17.
propofitiondu 7 liure,& la railonde 9.4 6. par la mefme
1 7.prorpoﬁtion,cﬁ cellede 3.3 2 . & par ainfiil reftera la dj-
&e raifon de 9.hui&icmes,quieftde 9.2 8. '

: 6
$i font tant de wombres quw'on voudrs continuellement proportionanx , medis

le premier ne mefure pasle fecond,ni aufsi aucun des ansres , ne mefurera pas ay-
cun amtre., :

FORCADEL. '

Car file premier ne mefure pas le fecond, il fera les par-
ties du fecond par la 4.deffinition du 7.liure, & par lacon.
ucrfe de la 2 1.deffinition dumefme hure,le fecond ne me-
{urera pas le troifieme,ni le woifieme le quatrieme, &c. pag
‘ : ‘ ' les
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fes mefmes deffinitions,vn chacun nombre plus petit don-
ques,ne mefurera pas fon prochain plus grand, niaufsiau-
cun des autres plus grans,car s’il mefuroit quelqu'vn des au
tres plus grans,|’on pourroit prendre autant de nombres,
qu'il y auroit du plus petit nombre mefurantau plus grand
& les plus petis, continuez en la mefme raifon,parla fecon
depropofition de ce liure,les extremes defquelz plus petis,
fecroyent premiers entr'eux, pat la 3. propofitio ch ce liure,
& commeil foit ainfi que la raifon du plus petit nombre an
plus grand qu'il mefureroit feroit telle, que celle defdiéts
extremes premicrs entr'cux,par la 1 4. propofition du 7. li- -
ure,il senluyuroit que Ivn des deux excremes defdicts n6.
bres plus petis mefureroit 'aucre, parla conuerfedela 21,
deffinition du 7, liure,& par ainfiils feroyent aufsi compo-
fcz par la 1 4. deffinitic du 7.liure,cequi eft impofsible. I'ay
lai.ﬂ% d’aduertir le ftudicux que I'va des extremes des plus
petis continucz,ne fera iamais I'vnité comme chofetre(ma
nifefte, car lors le premier des nombres propofez mefur e-
roitle fecond.

Séfout tant de nowbres. qu'on voudra Z;miweﬂemmt proportionaux , file
premier mefure le dernier il mefurera anfsile fecond.
. FORCADEL.

Ceftecy eft la conuerfe de la precedente propofition, 8¢
cft commess'il vouloit dire, vousfcauez bien ques’ilyatic
denombres qwon voudra continuellemét proportionaux,.
& le premier mefure le fecond; quil mefurera. aufsi le der-
nier,maintenant donques ic vous dis, que quidd le premier
mefurera le dernier- il metureraaufsi le fecond,car file pre.
mier nemefure pas le fecond,il ne mefurera pas aufsi le der
nier par ha precedente propofition,& par ainfi le premier (e
roitla partie & les partics du dernier, parles 3. & 4. deffini-
tions du 7 liure,ce qui cft impofsible. :

: 8

Stentre deux nombres tombent de nombres millieux continuellement pro--
I iitj,
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porrionaux,autant’de nombres milieux continuellement proportionaux,quitom
bent entr'iceux autant de milieux continuellement proportionauxtomberont en
tre d'autres,ayans la mefme rarfon auecicenx.

FORCADEL.

Car en prenant autant de nombres continuellemene
proportionaux cdmeil y en a de propotez, & les plus petis,
patla 3 5. propofition du 7 liure, & par la feconde propofi-
tion de ce liure,1l eft certain que les extremes des plus petis
continucllement proportionaux feront premiers entr cux,
parlafagon de les trouuer ou parlatroifieme prapoficion
de ce liure,donques ils ferde les plus petis en leur raifon par
la 2 3.propofitid du 7 liure,, & melurcroncegallemér ceux,
Ceft afcauoir les autres quiferonten la mefmeraiton parla
2 1.propofition du 7. liure, & comeil foitainfi que la raifon
des extcemes des plus petis, foit telle que celle-des exere-
mes des propofez par la 1 4.propofition du 7.hure,clle fera-
aufsi telle qu’eft celle deceux qui ont laraifon des extre-
mes des propofez par la1 1.propofition dug.liure,en multi-
pliant donques vn chacun des nombres plus petis,quifont
entre les extremes des plus petis par le nombre,par lequel
vn chacun des extremes des plus petis, mefure vn chacun
des dcux nombres ayant la raifon des extremes des nobres
propofez continuellement proportionaux, 'on aura entre
lesdi@s deux ndbresautant de nombres continuclement
proportionaux qu'il y en a entre les autres excremes, parla
17.propofitid du 7 .liure &la 1 1.propofition du §. lure,&
ferontcotinuez en la mefme raifon parla 1 4. propofition
du7.liure Par cefte propofition nous pourrons trouuer va’
milieu proportionel entre deux nobres,qui feront le mefs
me pluficurs fois de deux nombres quarrez en prenantle
melme pluficurs fois du milicu proporcionel qui fera entre
les deux quarrez:nous pourtds aufsi trouuer deux milieux
proportionaux entre deux nombres qui feront vn mefme
pluficurs fois de deux nombres cubes,en prenant vn mel:

-me pluficurs fois des deux milieux proportionaux, qui fe-

ront
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ront entre lefdi&s cubes,&c.
9

Sideux nombres font premiers entrenx €3 entricenx. tombent de nombreg
milieux consinuellement proportionaux,autant de nombres milieux continuelle-
ment proportionanx qui tombent entricenx , autant encores tomberont de mili
eux continuellement proportionaux,entre 'vn ¢g- Lausre diceux ¢z [vnité.

FORCADEL.

Cat les extremes d'iceux nombres continucllement pro
portionaux eftans premiers entr'eux, ils feront les plus pe-
tis,parla 1.propofition de ce liure, & parainfisily a trois
nombres continuellement proportionaux, ceft i dire,que
il ya vn milieu entre le(diéts extremes, iceux extremes (e
ront quarrez,par le correlaire de la feconde propofition de
celiure,entre vn chacun defquels & I'vnité eft laracined’
vn chacun pour feul milieu parla 20, propofition du . li-
ure,mais s’il y 2 deux milicux entre lefdiéts extremes,il y au
ra quatre nombres continuellement proportionaux,& par
ainfilefdi&ts extremes feront cubes,par v mefme correlai
re,entre v chacun defquels & I'vnité feront le quarré & la
racinepour deux feuls milicux proportionaux parla 19,
propofition, & ladi&e 20.propofition du 7 .liure.Il fe peut
prendreaufsi qu'entre vn quarré & I'vnité feralaracine du
quarré pour feul milieu par la 1 9.deffinition du 7. liure, &
entre v nombrecube & I'vnité fera le quarré &laracine,
cefta dire quentre I'vnité & le nombre cube feront la raci
ne cube d'iceluy, & le quarré d'icelle racine pour feuls mili-
eux,par la z2o0.deffinition du 7 liure,ou par cela quife peut
prendre en icelles deffinitids , ou bien,parlafagon defaire,
ou prendre vn nombre quarré ou vn nombre cube.

IO

s entre deux nombres ¢ [wnité tombent de nombres continuellement pro-
portionaux autant de nombres milieux continuellement proportionasx quitom
bent entrevn chacun deux ¢-U'vnité,autant aufside milieux convinuellement
proportionaux tomberont entriicenx. ' .

K
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. " FORCADEL. :
Car fientre va chacun d’eux & Pvnité y a vo milicu pro’

portionel,il eft certain qu'ils feront quarrez parla 19.deffi

nition du 7.liure, & par ainfi en multipliant 'vn milieu par
lautre,le produié fera milieu proportionel entriceux nom
bres parla 17.8& 16.propofitions, ou parla 17. & 18.pro-
pofitions du . liure, & parla 1 1. propofition du 5. liure,
mais fi entre vn chacun d'iccux nombres & I'vnitéy adeux
milieux proportionaux,ils feront cubes par la 20. deffini-
tion du 7 liure,& leurs prochains feront quarrez, entre lef-
quelz y aura va milicu lequél eftant multiplié parles deux

racines,il en viendra deux produits qui feront deux mili.

cux proportionaux entre lefdi&ts nombres parla 17.8& 1 8.

propofitions du 7 .liure,ou bien,puis qu'il y a deux milieux

entre vn chacun defdi@s nombres & I'vnité I'vn fera lara-
cine cube,& l'autre le quarré,& en multipliant I'vn quarré
par laracine de lautre, & lantre quarré par lautre racine,
ils produiront deux milieux proportionaux entre lefdié&s.
nombres,par la 1 8.& 17.propofitions du 7.liure, &c.

II
Entre desx nombres quarrez,et vnnombre milieu proportionel. Etle quarré
auquarré alaraifon doublée s la rasfon ducofté au coste. ‘

FORCADEL.

Car en multipliant Ie cofté de 'vn des quarrez parle co
fté delaucre,la raifon du quarré du cofté multipliant aund
bre produi fera comme le cofté au cofté,parla 17.propo-
fition du 7 .liure, laquelle eft telle que dudi& nombre pro-
duic d Fautre quarré,par la 1 8.propofition du mefme 7. li-
ure,& parla 1 1.propofition du s liure, laraifon de'vn des
quarrez audi& nombre produi& feratelle que dudi&t nom
bre pduita bautre quareé & parla 1 o.deffinitio du.liure,
la raifon du quarré au quarré fera doublée d la raifon du co
fté au cofté,oubien,puis qu'il eft ainfi qwentre vn chacun
quarré & vnit¢ y a va milicu proportionel,parla 1 9.deffi-

‘ nition,
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nition du 7.liure,il eft certain quentre deux nombres quar
rez ily aura vn milieu proportionel,par la precedente pro-
pofition & . .

Nous pouuons prendre defia en cefte propofitid, & par
la 20.propofition.du 7.liure , qu'vn nombre quarré maulti-
pli¢ par vn nombre qnarré produira vn nombre quarré.

Nous y pouuons prendre aufsi,qu’'vne raifon feradou-
blée,en prenantles quarrez des nombres quifontles ter-
mes d’icelle.Even prenantlesracines quarrées d’vne raifon
doublée,c’eft i fcauoir des termes dlicelle, Pon aura la rai-
fon fimple, '

+ Nousy prendronsaufsi qu'en multipliant vn nombre
quarré par vn autre ndbre quarré, & prenantla racine quar
rée du produi&, il en viendra autant comme fi 'on mulri-
plicle cofté del'vn des nombres quarrez qui {e font multi-
pliez par le cofté de lautre nombre quarré,

Dauantages’il y a trois nombres proportionaux,il eft
certain que le quarré du premierauquarre dufecond fe-
ra comme le premicrnombre au troifieme, c’eft d dire, que
le quarré du premier au premier {era comme le quareé du
fecond au troifieme,& la raifon du premier nombread I'vni
té,{eracomme le quarré du fecond au troifieme nombre,

& parainfi en multipliant le premier nombre parle troifie
me,il en viendra le quarré du fecond nombre duquel la ra-
cine quarrée ferale fecond nombre, en multipliant don-

ucs deux nombres enfemble, la racine quarrée du pro.
duié ferale milicu proportionel entr'iceux nombres.
12
Entre deux nombres cubes fone deux nombres wilieux proportionaux . Etle

tubeau cube a laraifon triplee du cofte an cofté,
FORCADEL.

- Car entre vn chacun cube & I'vnité, il y a deux milicux
- proportionaux,par la 2 0.deffinition du 7.liure, & par ainfi
entre deux nombres cubesy aura deux milieux proportio-
naux,par la 1 o.propofition de ce liure,en laquelle nous vo

yons qu'ils feront proportionaux en la raifon du cofté du
' - K jj
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cube, au cofté du cube, & pource qu'il y aura quatre nom-
bres continucllement proportionaux, il eft certain quela
raifon du cube au cube feratriplée a la raifon du cofté au
cofté parla 10. deffinition du . liure. Etaufsi nous pou-
uons prendre icy qu'vne raifon feratriplée en prenantles
cubes des nombres qui font les termes d'icelle, 8 en prenac
les racines cubes des termes d'vne raifon triplée,l'en aura
laraifon fimple.Nous pouuons prendre aufsi en cefte pro-
pofition que quand il'y aura quatre nombres continuelle-
ment proportionaux le cube du premier feraau cubedu
{econd;,commele premier nombre au quarrieme & le cube
du premier au premier {era cdmele cube du fecond nom-
bre au quatrieme ndbre,puis le quarré du premier nombre
-aI'vnite feracommele cube du fecond au quatrieme, en
multipliant donques le quarré de I'vn des deux ndbres pat
Paurre, la racine cube du produiét fera le nombre milieu
proportionel,qui fera pres du nobre duquel 6 d muleiplié
,le quarré,lequel milieu eftit multipli¢ par Pautre ndbre, la
racine quarrée du pdui fera lautre milien proportionel.
13 . A

Sifont tant de nombres qu'on voudra continuellement proportionaux , ¢o°
muleiphane vn chacun [y mefme,en fone quelques autres, ceux quiferont produ
- olEs diceux [eriit proportinoaux: ¢g fi les nibres premieremét pofex multiphans

les engédrex de puis euxyenfont quelques autres,icenx aufliferst proportionanxe
| FORCADEL. d .

Cefte propofition cft aurant fertile ou engendrant com-
meecft la 2.9.propofition du 7 .liure. Car entre 'vnité & vn
chacun nombre quarre des dis nombres proportionaux
il y aura vn milieu pportionel,qui fera va chacun des dicts
nobres, & parainfi entre touts les deux quarrez prochains
ily aura vn milieu proportionel & enla mefme raifon des
ndbres propofez parla 1o.propofition de ce liure, & la 1 1.
propofition du.liure,& par ainfi les quarrez d'iccux nom-
bres feront cStinuellement propottionaux parla 1 4. pro-
pofition duy liure.Auffi entre va chacun nombre cube des
dicts ndbres & I'vnité,il y aura deux milieux pportionaux,
& paraiufi entre tousles deux cubes pchains,il y aura deux
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milieux proportionaux,& en vne mefme raifon par la ro.
_ppofitio de ce liure,8 parla1 4. ppofition de ce liure iceux
cubes feront continuellement proportionaux,&c.ou bien,
puis qu'entre tous les deux quarrez,il y avn miliew propor
tionel par [a 1.partie dela 1 1.propoficid de ce liure,ou que
laraifon del'vn quarré a lautre eft doublée alaraifon du
- cofté au cofté del'vn ou de Fautre, il séfuyura que les quar:
rez {feront aufsi continuellement proportionaux,par la 1 4.
ppofitid du 7 liure,aufsi fi entre deux cubesil ya deuxmi
licux proportignaux,par la r.partic dela ficedére ppofitio,
ou que laraifon de déux cubes eft triplée d la raifon du co-
fté au cofté,par la 2.partie de la precedéte propofitid,il sen
fuyura de 13,queles nobres cubes defdiéts nobres propofez
continuellement proportionaux,feroe aufsi cStinuellemée
proportionaux,par la di&e 1 4. propofitid duz.liure. Par ce
ftc propofition combien que nous{gachonsquelaR.de 4.
- multipliee p laR.de g.fai€t 6.nous pourrds tronuer ce 6.13,
ou ce produié 13,en cefte {orre,il faut prédre vn milieu pro
portionel entre R.de 4.8 R.9.& par cefte propofitio, 4. le
quarre du milicu,& 9. ferdt cotinucllemée proportionaux,
& pource que 4.multipliat 9.faict 3 6.1l eft certain que le mi
lieu proportionel entre4.& 9.feraR.3 6 parla 20 ppofitid
du 7 liure,& le milieu proportionel entre R. 4. & R. 9.fera
RR. 36.& pource g par lamefme 20.propofitié du 7 liure,
le quarré de RR.3 6.eft egal au produict de Ja multiplicatid
deR.4.&deR.9.& qlequarréedeRR.36.elt R.36.H eft cer
tain que le produict de R. 4.multipliee parR. 9. feraR. 3 6.
ceft afcaunoir 6.car aufsi 2 fois 3.font 6.& nous voydsg ce
6.eftlaracine quarrée des puiffances des racines, ceft a {¢a-
uoir des quarrez multipliez 'vn par Pautre : aufsi cobié que

. nous {gauds bié q la racine cube de 8. multiplice par la raci-
necubede 27.faick 6.nous trounerds 6.melme en cefte for
te:prends toufiours vn milieu pportionel entreles deuxra
cines ppofees,cdmeicy no’imaginds ou entédSsvn milieu
portionel entre 1aR.cube 8.&R. 277.il certain p cefte ppo
fiti5 4 8.l cube du milieu,& 27 .font cStinucliemét propor
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tionaux,mais par laz 0. ppofiti6 du7 liure,la racine quarrée
de 2 16.¢eftle milicu pportionel entre8.&.277.car 8.fois 277,
font 216.& parainfi laracine cubedela racine quarrée de
2.1 6.ferale milicu proportionel entre racine cube 8.& raci-
nccube27.& en prenicle quarré delaracine cube de laraci
ne quarrée2 1 6.qui eft racine cube 2 1 6.I'5 aura autic qu'eft
le produi& dela multiplication de racine cube 8.par racine
cube 27.parla 20.propofition du . liure,, & parainfilara-
cinc cube de 2 1 6.ceft afcauoir 6. fera le produi&t demande,
nous voyons aufsi come icy nous auons multipli¢ en{éble
les puiffances des racines propofées,ceft a dire les cubes d'i-
cclles 8.& 27.& quele quarré du milicu proportioneleftla
racine cube du produiét des puiffances, ceft affauoir que o
dié quarré du milieu proportionel entre ley racines propo
fées a vn mefme nom quont les racines propofees,&c.d’'ou
nous prenons lareigle generale pour la mulciplication de
deux racines de mefme nom enfemble, qui eft telle. Il faue
prendre les puiffances des deux racines & les multiplier I'v-
ne parl'autre,, & ayant pris du produic la racine ,au regard
delamefme,oud’vne melme puifsice,lon aurale profui&
demandé.ll nous faut maintendt mafirer en paffant que le
quarré du cube de quelque chofeeft eg~' -1 cube du quarré
de lameflme chofe,car tout ndbre, fon quarré fon cube, &
fon quarré de quarré font c3tinucllemeét pportionaux,& fi
le quarré le cube & le quarré du quarré font cérinucllemée
pportionaax,il eft certain que le quarré du cube,& le cube
du quarré feront egaux I'vn 4 Pautre par laz2 o ppofition da
7 liure,& parla19. & 20.deffinitions du mefme 7 liure, fi
donques de ce nobre quarré de cube, & cube de quarré,lon
en préd laracine cube de laracine quarrée,l'on aurale nom
bre pris au commencement,& fi 'on en préd aufsi la racine
quarrée de la racine cube, ' aura le mefme ndbre : le quar-
ré doques de laracine cube delaracine quarrée oudelara-
cine quarrée de laracinecube,de quelque nombre feralara
cine cube de cendbrela, & le cube de laracine cube delara

cine



DEVCLIDE. S 7

ne quarrée oude laracine quarrée delaracine cubeferala
racine quarrée de ce nobre 1d.Sachat bi€ aufs) que laracine
de 3 6. diuifée par laracine de 4 . f2i& 3. nous pourronsen
tendre ou imaginer trois nombres continucllement pro-
portionaux defquels lepremier feraR. 4. ceftafcauoirle

partiteur,le milicu fera laracine de cela qu'on veue partir, -

Ceft afcauoir la racine delaracine de 3 6.& le troifieme cela
quon cerche, & par cefte propofition les quarrez diceux
ndbres feront continuellement proportionaux, c’eft afca-
uoir 4.laracinede 36. & lequarré du nombre,oudecela
quon cerche, & en divifant le quarré du milicu proportio-
nel des quarrez,c'eft afcauoir 3 6.par 4.qui eft vn des extre
mes,il en viendrag.pour autre extreme des quarrez,& par
ainfi 'extreme cerché fera la racinede 9. ceftafgauoir 3.
vous voyes comme la puifflance de I'vne ceft diviféc par
la puiffance delautre & en eft venu la puiffance de cela
quon i demandé,dontlaracineft cela quon d demandé,
Aufsilaracine cube de 2.1 6. eftant diuifée par la racine cu-
bede 8.f2i& 3.car c'eft 6.parti par 2.& il en vient.3.lequel
fe trouuera en cefte force 1l faut,imaginer trois ndbres con
tinucllement proportionaux, defquels le premier feralara
cine cube de 8. ceft afcauoir le particeur & Pautré la racine
quarrée de celaqu'on veut partir,ceft afcauoirlaracine de
R.cube 21 6.quicft racine dela racine cube de216. &le
troifieme fera cela qu'd cerche, ceft afcauoir le cGbien de la-
divifion, il eft certain que les cubes de ces trois nembres 14,
Ceft d f¢auoir 8.laracine quarréede 216. & le cube de cela
qu’'d cerche ferdraufsi cGtinucllement proportionaux par
cefte ppofitic & parainfile quarré delaracinede216.c’eft
afcauoir, 2 1 6. eftant parti par 8. qui et I'vn des extremes,
donnera 237. pour ['autre extreme par lazo.propofition du
7 liure, lequel 27.{erale cube du troifieme pportionel que
Y'on cerche, & parainfi la racine cube de 27, Ceft afgauoir
R.cube 277.quieft 3.ferale combié de la divifion propofée,

laou I3 voit aufsi que le cube de 'vne des racines que nous.
T K iiij
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difonsla puiffance d’icelle, c'eft parti par le cube,ou la puif
fance del'autre, & il en eft venu le cube, ou la pui(fancc du
cobien,dont la racine cube eft le combien demidé.&c.d'ou
nous pouuons prédre qu'en diuilant les puiffances de deux
racines de mefme nom I'vne par 'autre, en prenant la raci-
neaurcgard de lapuiffance, oula racine de mefme nom du
combien, ilen viendra le combien de I'vne racine diuif¢e

par l'autre.

. 14
Si ‘vn nombre quarré mefure v nombre quarre,aufsile cofté de ['vn mefure-

vale cofté delantre.Et file cofté delvn quarré mefure le cofté de bautre , anfsile
quarré mefurerale quarré.

FORCADEL.

Carentre lesdeux quarrezily auravnmilien propor-
tionel parla 11 propofition de celiure, & parainfil'vn des
quarrez mefurcra le milieu proportionel parla . propofi-
tion de ce liure, & le cofté de Pvn quarré mefurerale cofté
del'autre quarré par la conuerfe dela 21 . deffinition du 7.

liure. Ec pour la feconde partie de cefte propofition, la rai- .

fon du plus petit quarré au milieu feratelle que du cofté au

‘cofté, aufsifera celle du milicu au plus grand quarre,come
- nous Pauons veu, & par la di¢te conuetfe dela 20 . deffini-

ti6 du 7.liure, &c.le plus petit quarr¢ mefurerale plus grad,
oubien le quarré mefurera le quarré,
. . 1 .
si vn nombre cube meflire yn nombre cube , auf le cofté de lvn mefurerale

coftédelautre.Et [ile cofté de U vn cube mefure le cofté deLausre, lors le cube mefu
rerale cube. '

FORCADEL.

Car il yaura déux milieux proportionaux entre les deux
cubes,& la continuarid fera celle du cofte aucofté,parlar 2.
propofition de ce liure, mais par la7.ptopofitio de ce liure,
le plus petit cube mefurera le plus petit milieu , & par ainfi
le cofté d’iceluy cube mefurera le cofté de l'autre par la

-conuerfedela 2 1.deffinitid du 7.liure, &c.Et pour la fecon

de partie puis que la dicte cGtinuation {era celle de la raifon
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du cofté au cofté, par la conucrfe deladi&e 2 t.defhnition,
&c.le plus petit cube mefurera le plus petit des milieux, le
plus petit des sailicux mefurera le plus grand, & leplus grid
milicu mefurerale plus grand extreme, & parainfile cube
mefurerale cube, car nousl'anons pris ainfi au commence-
mencduy.liure..

16

$i'yn nombre qudrré nemefure pasyn nombre quarréyni aufiile cofté dePvn
ne mefurera pasle cofté delautre.Et file costé delvn quaryé ne mefure pas le co-
(té del autre,ni aufsi le quarré ne mefurera pas le quarré.

FORCADEL.

Cat file cofté mefuroitle cofté, le quarré aufsi mefure-
roit le quarré,parla feconde partic de la 1 4. propofition de
* celiure.Etfile quarré(& ce ferapourla feconde partic)me-

furoit le quarré:auffile coft¢ mefureroitlecofté parla I,par
tic de lamefme 1 4.propofition. A

I
iy nombre cube ne mefure pasvn nombre cube , ni anfii le coftédeI'vnne
mefure pas le cofté de Lautre . Et [i le cofté de quelque cube ne mefure pasle cofté
drun autre,ni aufSile cube ne mefurera pasle cube, o N

FORCADEL.

Car fi le cofté mefuroit le cofté aufsi le cube mefureroie

le cube,para 2. partiedela 1 5. propofition de c¢ liure. Et

_pour la 2.partie de cefte propofition, fi le cube mefuroitle
cube,aufsi le cofté mefureroit le cofté, parla 1. partic dela”
di&e1 §.propofition, .

18 5

Entre deux nombres plans emblables eft un nombre milieu poftionel O
le plan au plan a la raifon doudlée du cofté de femblable rdllﬁlm ancostéde ferm
blable rasfon.

FORCADEL.

Carsiils font plds femblables,les coftez diiceux ferdt pro
portionaux,par la conuerfe de la 2 2.deffinition du 7 .liure,
_ L7

AN
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& par ainfi s coftez de femblable raifon , ceft a fcauoirle
largeau large, & lelong au long feront proportionaux, &
en multipliant le fuyuant de la premiere raffon par Pantece,
dentdelautre fa telleraifon , il eft certain quela raifon de
I'vn des plans au nombre produi& fera telle queeft celledes
coftez de femblable raifon, & aufsi la raifon de ce produi&
Fadlautre plan fera la raifonmefme des coftez de {embla- .
ble raifon parla 17.& 1 8 propofitions du 7. liure, & parla
‘1 1.propofition du .liure, & parainfi leds produiét fera
milicu proportionel entre les deux plans femblables, & la
raifon defdi&s plans femblables fcra doublée d laraifon des
coftez de femblable raifon,parla 1 o.deffinition du g.liure.
En prenantdonques les quairez des termes de ladifte rai-
fon,iceux feront en la raifon des plans femblables, & parla
“20.propofition duy liure,deux nombres plans femblables,
eftis muleipliez 'vn par lautre produirde vn ndbre quarré.
19

Entredeux nombresfolides femblables tombent deux nombres milieux propor
tionaux Et le folide au folide femblable,ont laraifon eriplée ducosté de fembl ole

rasfon ak costé de femblable raifon.
FORCADEL.

Car les coftez diceux feront proportionaux par la con-
uerle delazz.deffinition du7.liure,& parainfiles coftez de
femblable raifon feront proportionaux,&en multipliantle
large deF'vn par fal5gucur,& la tongueur d'iceluy par lelar
ge de Pautre,puis apres la largeur de Fautre par fa longueur,

. on aura trois nombres continuellement proportionaux,
en la raifon des coftez de femblable raifon,parla 1 8.& 17.
propofitions du 7.liure,& en multipliant encores ces trois

_ndbres 13 par la hauteur ou troifieme cofté de bvn & le troi
fieme d'iceux (qui cft produi& du large & dulong de I'au-

. tre)par la haateur ou troifieme cofté de Pautre,I'0 aura qua

tre nombres continuellemét proportionaux,ceft 4 fgauoir

deux milieux entre lefdi&ts nombres folides femblables, &
ferontle(diéts quatre nombres continuez en la raifon des.
<coftez de femblable raifon,par la 17.& 1 8.propofitions du

/ | 7 Li-
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Jiure,& par la 1 1.propofition du §.liure,& parainfilesfo
lides femblables auront vne raifon criplée celle des coftez
defemblable raifon,par la 1o.defhinition du §.liure.En pre
nant donques les cubes des coftez de femblable raifon ou
deleurs plus petis,de deux folides femblables, ils auront la
- raifon des {olides femblables, c'eft d dire, que les cubes des
termes qui ont la raifon des coftez de femblable raifon, de
deux folides femblables auront la raifon mefme des folides
femblables. -
- 20
St entre deux nombres tombe v nombre milien proportionel ,iceux nombres

eront plans femblables.
r PI‘ f FORCADEL.

Car en prenant les plus petis nSbres en la raifon conti-
nuée par la 3 §.propofitid du 7 liure,iccux mefurerde egal-
lemét le premicr & le (ecdd des trois ndbres crinuclleméc
propottionaux, au (siils mefurcront egallement le fecdd
& letroifieme,parla 2 1.propofition duy.liure, & par ainfi
I'vades plus petis, & le nombre par lequel il mefure le pre-
mier feront les coftez du premier, parla 17. deffinition du
=.lre,& l'autre des plus petis, & le n3bre par lequel il me-
{ure letroifieme,feront les coftez du troifieme, par la ef-
me 17.deffinition par laquelle le{dié&ks trois nombres conti
nuellement proportionaux feront plans, & pource que F'vn
- d'iceux plus petis multipliant le nombre par lequel 'antre
mefurele troifieme produié le milieu proportionel, & l'au
tre multipliant le nombre par lequel Pvn, ou fon autre me-
fure le premier pduict le melme milieu,il eft certain que les
coftez des extremes feroe proportionaax,par la 2. partie de
1a 1 9.propofitid du 7 liure,& par ainfi iceux extremes ferdt
plans femblables par la 2 2.deffinitid du 7.liure. Nous pou-
uds prédre en cefte ppofiti6,g le double,le triple,le quadru
ple dedcux ndbrés quarrez ferSe plis femblables: car entre
deux nobres quarrezy a vamilieu pportionel plar 1. ppo
£iti6 de ce liure,il y aura au{fi vin n6bre milieu proportionel
entre lefdicts nombres egallement pluficurs fois ;Elr-la 17.

A
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propofition du 7.liure,& par la 8.propofition de ce liure, &

parainfiils feront plans femblables, & par vne mefme rai-

fon,fi en prenant la moitic, ou le tiers, le quart,&c.de deux

nombres, il en vient deux nombres quarrez il feront plans

femblables. :
21

Si entre dewx nombres, tombent deux nombres milieux proportionaux jcesx
nombres font folides femblables. ‘
FORCADEL.
Caren prenanttrois nombres les plus petis cohtinuez
en laraifon continuée, par la feconde propofition de ce li-
ure, les deux extremes (Eront premiers entr'eux, ou bien,
‘prenant de trois nombres continuez & eftancen la conti-
nuation propofce les plus petis, parla 3 5.propofition du
7.liure , les extremes d’iceux plus petis feront premiers en.
tr'eux par la 3.propofition de ce liure, & feront les plus pe-
tis en leur iaifon parla 2 3.propofition du 7.liure, & mefu-
reront egallement ceux quiauront lamefme raifon, parla
2 1.propofition du 7.liure,maintenant il eft cercain que des
trois plus petis, les extremes feront plans femblables,par la
precedente propofition, & feront fai&ts de deux coftez,pat
la conuerfe dela 177.deffinition du 7.liure, & auront les cos
ftez proportionaux par la conuerfe de la 2 2. dcffinition du
mefme 7 .liure,& par ainfi les coftez de femblable raifon fe-
ront proportionaux, & pus qwil eft ainfi que la raifon du
premier des propofez au troifieme,eft telle queft du pmicr
des plus petis au troifieme des plus petis,par la 1 4. propofi-
tiondu 7. liure, & que le premicr & le troifieme des trois
plus petis mefurerSe egallement le premier & le troifieme
des propofez, il eft certain quele nombre parlequel le pre-
mier des plus petis mefure le premicr des propofez , ferale
troifieme coﬁg du premicr des propafez,& parainfile pre-
micrdes propofez{era folide parla 1 8 .'defhinition du 7. li-
ure, & les trois coftez d'iceluy ferge les deux coftez du pre-
mier
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mierdes plus petis & celuy nombre parlequelle premier
des plus petis mefure le premier des propofez, aufsila raifc

_ dufecond des propofez au quatrieme, eftant celle du pre-
micr des trois plus petis au troifieme,par la mefme 14.pro-
pofition,& que les extremes des plus petis mefurent egalle-

_meutle fecond & le quatrieme des propofez, il eft certain

'que le nombre par lequel le troifieme des plus petis mefure
le quatricme des propofez, {era le troifieme cofté du it
quatricme nombre , & par ainfi le di&t quatrieme nom-
bre fera folide, parla 1 8. deffinition du 7. liure, & lestrois
coftez d’iceluy {erontles deux coftez du troifieme des plus

petis , & le nombre parlequelle di& troifieme mefurele
mefme quatrieme ndbre. Maisil eft ainfi que la raifon des
trois nombres plus petis, eft continuec en la raifon des co-
ftez de femblable raifon des extremes, & parainfi la raifon
des quatre nombres propofez fera aufsi continuée enlarai
- fondes coftez de femblable raifon des di&ts extremes des
plus petis,parla 1 1. propofition du .liure,deld le nombre
aufsi par lequel le premier des trois plus petis mefurele
premicr des quatre nombres propofez, eft celuy mefme
par lequel le troifieme des pl° petis mefure le troifieme des
quatre nombres propofez,& parainfi le nombre par lequel
le troifieme des plus petis mefure le troifieme,, & celuy par
lequel il mefure le quatrieme, qui font les troifiemes coftez
des nombres extremes des quatre propofez, auront larai-
fon du troifieme nombre au quatrieme, par la 1. propofi-
tion du 7. liure,& parla 1 r.propofition du §.liure,ils aurde
la raifon des coftez de femblable raifon,des di&ts plans fem
blables,& les extremes des quatre nombres propofez feroe
folides femblables parlaz 2.dcffinition du 7.liure,
Nous pouuons aufsi prendre en cefte propofition, que
ledouble, triple,le quadruple, &c. de deux hombres cubes
feront {olides femblables,car ils feront en laraifon des cu-
bes,par la 17.propofition du 7 . liure, entrelefquelz y aura

‘deux nombres milicux proportionaux, parla 1 2. propofi-
1i)
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tion de celiure,8 par la 8.propofition de ce liure entre lef=
di&s doubles triplez &c. y aura aufsi deux milieux propor.
tionaux,& parainfiil feront folides femblables , & parvne
me(me raifon fi en prenantla moitié, letiers, le quare,acc.
dec deux nombres,il en vient deux nombres cubes, ils feroe,
folides femblables. 22 '

Stfont trois nombres continucllement proportionaux, ¢y le premier eft quar<
ré,auflile troifieme fera quarré. ) -
FORCADEL. -

Car entte les deux nombres extremes il y aura va milieu
proportionel, & par ainfi les deux extremes feront plans
femblables par la 20. propofition de celiure, & les coftez
d’iceux feront proportionaux,par la conuerfe de la 2 2.defe.
finition du 7.liure : donques puis que les coftez de 'va font
. egaux entr eux,aufsi ferontles coftez de l'autrc egaux en-.
“treux, & lautreplan femblable fera aufsi quarrépaclarg.

deffinition du 7. liure, S
23
Si fone quatre nombres continuellement proportionaux,¢o-le premier eft cube
aufls le quatrieme fera cube.
: . FORCADEL. -

Car entre les deux nombres extremes il y aura deux mi.
lieux proportionaux, & par ainfi les deux extremes feront
folides fcx;}blablcs par la 2 1.propofitid de ce liure,defquels
les coftez feront proportionaux par la couerfe delaz 2. def-
finitidd u7.liure,& pour ce que les trois coftez de I'vn font
~ egaux entr'eux, aufsi les coftez de l'autre feront egaux en-
treux & l'autre (olide femblable fera cube parlazo. deffi-
nition du 7 liure,

24

Sideux nombres ont la raifon entreux qu'a un nombre qudrré , & unnombre

grarré,eo lepremie eff rquarré,aufiile fecond fera quarre. -
FORCADEL.

Carentre deux nombres quarrez il ya vn milieu pro-
portionel parla 1t. propofition deceliure,& parainfiens -
treles deux nombres propofez y auta vn milieu propor-
tionel,par la 8.propofition de celiure, & lefecGd des deux-

nom-
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nobres propofez fera quarré,parla2 2, ppofitid de ce liure.
. A _

Si deux nombres ont la raifon entr'eux qu'a v nombre cube 3 vn nombre cy.-

 be,¢g lepremicr eft cube,aufssle [-cond fera cube.
FORCADEL.

~ Carentredeuxnombres cubesil y a deux milicux pro-
_portionaux , pat larz. propo,ﬁtion deceliure, & parainfi
entre les deux nombres propofez y aura deux milicux pro. .
portionaux,par la8. ppofitid de ce liure,& le fec5d desdeux
ndbres propofez fera cube, parla 2 3. propofitid de ccliure.
. ‘ 26
Lesnombres plans femblables , ont Ls raifon entr'eux ,qu'a unnombre quarré

& un nombre quarré.
FORCADEL.

Car entre deux nombres plans femblables, il y a vo mi.
lieu proportionel parla 18. propofition de ce liure,& par
ainfi il y aura trois nombres continuellement proportio-
naux, & en ayant pris autat de plus petis continués en leur
raifon,‘Par la 3. propofitionduy.liure, & parlafeconde
propofition de ce liure,les extremesdiceux plus petis,ferde

" quarrez,par le correlaire de la me{me feconde propofition,
- & auront la raifon des nombres plans femblables propofez
par la 1 4.propofitid du 7 liure,& par ainfi les nombres plis
femblablesaurontlaraifon d’vn nombre quarréd vn nom
bre quarré.Lesnombres donques qui ne feront pas plans
femblables n’auront pointlaraifon d'vn nombre quarré i
vnnombre quarré . Nous pouuons aufsi prendre en cefte
propofitid que les plus petis en la raifon de deux nombres
plans femblables feront quartez.
27
Les nombres fobides femblables, ont la7m'ﬁm entr'enx qwa sn nombre cube &
sin nombre cube. :

"FORCADEL.

-Car entre deux ndbres folides femblables,il y a deux mi-
licux pportionaux,par la 1 9. ppofitid de celiure,& parain
fitl y aura4.nGbres cotinucllemét pportionaux,& ayac pris
autat de nobres les plus petis cotinuez en lamefme raifon,

’ L iiij
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parla 3 5. propofitiondu . liure & parla 2, propofition
deccliure,les nombres extremes d'iceux plus petis feront
* cubes parle correlaire de ladi&e 2.propofition, & aurontl 1
raifon des folides femblables,par la 1 4.propofition du 7.li-
ure,& les folides femblables auront la raifon d'vn ndbre cu
be,a vn nombre cube.Les nombres donques qui ne {eront
pas folides femblables,n’auront pointla raifon d'va nom-
bre cubed vn nombre cube. Nous pouuons prendre aufsi
‘en cefte propofition que les nombres plus petis en la raifon
‘de deux nombres folides femblables feront cubes.

Findu hui&iémc liure,
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A€ ¥) gnoiftre pourl'vndevos treshum-
CAANIEE bles feruiteurs, enfemble lobliga-
tion queie vous dois toute ma vie,m’ont toufiours
folicité en traduifant les liures des Elemens d’Eu-
clide,devous dedier & prefenter I'vn d'iceux,entre
lefquels i'ay choifi ce neufieme, auquel eft enclofe
la principaﬁ: {fourcedel'Algebre, fanslintelligence
delaquelle nul ne peut parueniralavraye cognoif-
fance des{ciences Mathematiques. Or {cay_ie bien,
M O N sIE VR,que cefte mienne traductionfera hu
mainement receue de vous , dauflibon gré que les
autres ceuures,qu’ilvousa r]eu‘acccptler demoy,ce
‘quime feramettre peine a l'aduenir de publier {ous
voftrenom des chofes de plus grande entreprife,a-
-uecl'aide de Dicu,auquelie fuplie; M oNsTEV R,
vous donner en tresbonne fantelonguc & heureu-
fevie. DeParis,ce10.de lanuier. 15 635.
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LE NEVFI1EME LIVRE,
DES ELEMENS DEVCLIDE,

TRADVICT.ET COMMENTE, PAR
PierreForcadel deBeziés. ~ :

&

PROPOSITIONS.
o .
~ xJeuxnombmplan]émbhbles[émultip&&'shn_fa
\ sre,en engendrent quelquvn , iceluy produid fera
quarré.
‘FORCADEL.

Carle multipliant fe multipliant auf
©¢ fifoy mefme produira vn nombre quar
‘ ré,parla r9.dcfinition du+ . liure, l¢-
quel auraaudi& produi laraifon defdi&ts deux plans, par-
1a 17.propofition du 7 liure,mais entre les deux plans fem-
blables1ly a vih nombre milicu proportionel, parla1 8.pro
pofition du8.liure, & par ainfi entre les deux autres, il y au-
raaufsi va milicu proportionel,par la.8.propofition du 8.1
ure, & lc produi&t des deux nombres plans multipliez en-
femble fera quarré,par la 22 propofition du 8. liure. Nous
K0uuons prendre aufsi en cefte propofition que deux nom»
res quarrez multipliez enfemble produiront va nombre
quarré, carils [ont plans {emblables d'cux mefmes, & aufsi
. quele multipliant fe multipliant foy mefme feravn nom-
4 bre quarré,par la mefme 1 9.deffinition,8 auraau produi&
'+ des deux quarrez; la raifon mefme des deux quarrez, parfa
melme dix{eptieme propofition, & par I'vnzieme propofi-
o tion
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ti6 du hui&iemeliure,entre les deux-nombres quarrez,il y
a'vn milicu proportionel , aufsi entre les deux autres nom-
bres,il y aura vn milicu proportionel,par ladiéte 8. propofi
tion, & par ainfi le produict des deux quarrez fera quarré,
par lamefme 22.propofition,& parainfile cube d’'vn quar,
réfera quarré,& cube d'vn quarré, - S
Nousy pouuons prendre aufsi que deux nombres non-
plans femblables, eftans maultiplicz enfemble produiront
vn nombre non quarré, ,
. _ _ ). |
. i dewx nombres [¢ multiplians [vn Lautre mutuellement font i quarré,
icewx Jont plans femblables. :
o FORCADEL.

Car le nombre multipliant fe multipliant foy mefme
produira vn nombre quarré,par la dixneufieme deffinition
du 7 liure, & laraifon des quarrez feratelle, quecelle defs,
di&s deux nombres,patla 17, propofition du feptiemeli-
-ure,mais entre deux nombres quarrez il y 2 va milicu pro

ortionel , par 'vnzieme propofition du hui&icme liure,
aufsientre lefdi&s deux nombres, il y aura vn milieu pro-
portionel,par [a hui&tieme propofition du hui&ieme liure;
ils feront donques plans femblables , par la vingtieme
propofition du 8.liure. Nous pouvons prendre en cefte
sropofition quefi deux nombres fe multiplians énfemble
?om; vn nombre non quarré,iceux ne feront pas plans fem
blables,cars’ils eftoyent plans femblables, ledi& produi&
feroit quarré,par la precedente propofition , tout ainfi que
fi deux nombres non plans femblables eftant multiplicz en
femble font vo nombre quarré,ils feront plans femblables.
par cefte propofition,ce quicft impofsible. - o

Si vnnombrecubefe multipliant Symefme en engendre quelgsé-yn,Iengendrd
feracube., ] o -
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FORCADEL. ’ ’ T I}

Car comme I'vnité {era au nombre cube,ainfi ferale cu-
be 4 fon quarré,mais entre l'vnité & le nGbre cube'y a deux
milicux proportionaux, c’eft alcauoirle cofté du cube & le
quarré du cofté du.cube, aufsi entre le nombre cube & fon

quarré y auradeux milicux proportionaux,par la 8.propo-. -

fition du 8.liure, & le quarré du nombre cube fera cube par
la 2 3 .propofition du 8 liure. Et parainfile quarré d'vn cu-
be fera cube, & quarré d’vn cube :& fera cube d'vn quarré
parla 22. propofition du 8.liure, carlecubelequariédu
cofté & le colté feront continuellement proportionaux.,
Parquoy tout nombre qui fera quarré & cube, il fera cu-
be d'vn quarre & fera quarré d'vn cube, car s'il n’eftoit pas
quarré d'va cube il ne feroit pas cube, comme nousle pou
uons prédre cn cefte propofition qui veut dire qu'vn nom-
bre non cube fe multipliant foy mefme produict va nom-
bre non cube, o

Si unnombre cube multiphant un nombre cubeyen engendre quelcun,lengen~

dre fera cube. .
‘FORCADEL.

- Car le nombre multipliant fe multiplidt foy mefine pro
duict vn nombre cube, par la precedéte propofition, & au-
ralaraifon audi& produi& telle qu'e& celle des deux nom-
bres cubes par la 17.propofitid du 7.liure, mais entre deux

nombres cubes il y adeux milicux proportionaux,par|a -

12. propofition du8. liure, aufsi entreles deux autres, il y
aura deux milicux proportionaux, par la 8,propofition du
8.liure, & ledi@k nombre produi& fera cube parla 23 . pro-
pofition du 8.liure. Quid donques deux nombres milieux
proportionaux entre deux nombres cubes {e multiplicne
enfemble,ils produifent va nombre cube,

$i un nombre cube multipliant quelque nombre, engendre un cube, auf le
wuleiplié feva cube.
"FORCADEL."

'Car celuy cube fe multipliant foy mefne, produi& v
nombre
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nombre cube par la 3, propofition de ce liure,lequel au cu- -
be produi& aura la raifon des deux autres nombres , parla
17 . propofition du 7 . liure,, mais entre deux nombres cu-
bes y a deux milicux proportionaux,par la 1 2.propofition - -
du 8. liure, aufsi entre Jes autres deux nombresil y a deux
milieux proportionaux,parla 8 . propofitiondu 8.liure,&
le di&k nombre multiplié fera cube, parla 23 . propofition
du 8. liure. Quand donques vn nombre cube multipliaric -
quelque nombre produié vo nombre non cube, le nom-
bre multiplié fera non cube.

, ' 6
l., sx un nombre ¢ multipliant [oy mefme produickun cube , anufli iceliy fera’

cubé.
FORCADEL. O

Car le mefme nombre mulsipliantle di produi&,ou—
_ fon quarré,produira vn nombre cube, parlaz o.deffinition-
du 7 liure,& iceluy nombre, fon quarré & fon cube feront
continuellement proportionaux, parla 2 2. deffinition du
. liure, mais entre deux nombres cubesil y a deux milicux
proportionaux,par la 1 2.propofition du 8.liure, aufsi en-
tre ledi quarré & le cofté, y aura deux nombres milieux
proportionaux, par la 8.propofition du 8.liure,& le nom--
brelequel s’eftant multiplié foy mefme a produi& v nom
bre:cube fera cube parla 23 propofition du 8.liure.Quand
donques vn nombre quarré fera cubeil ferale quarré d'vn’
cube. Aufsi quand vn nombre fe multipliant oy mcfme
-produi& vn nombre non gbeil feranon cube. :

siun,nombremmpo[’emul:ipliantquequenombre,yradm&quelquenombre.’ _
leproduictferafolide, ' ' o ,
N \ FORCADEL, B ,
Carle nombre compof¢ cft mefuré de quelque nom-
- breparlaconuerfe de la 1 4.deffinitid du 7:liure,& le nom.
bse parlequel il eft mefuré de quelque nombre multipliac
lc mefurant,produira le nombre compofé, lequel multipli

ant l'autre nombre, ouledi& quelque nombrcﬁpr_(.)}iui:a
: i
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vn nombte folide par la 18 . deffinition du 7. liure. 1
-Aufsitout ndbre compofé cft plan,8ca deux coftez parla:
cduerle de lar7.deffinitid du 7.liure,8 par ainfi eftancmuk
tiplié par quelque ndbre,le produidfera folide,parlar 8.def-
finition du.lure. 3 ‘ ’
si de puss ['vnité fone eant de nbres qu'on voudra continuellemét proportio--
naux,le tro:fieme depuis I'vnicé [era quarré, ¢ tout les autves qui en entrelaif
[fent vneo le quatrieme fera cube, ¢o° touts les autres qui en entrelaifient deux:

mis le feptieme [era cube¢g® quarré enfemble,¢g- tours les aucres qui en cnmlaf
Jent cing. FORCADEL. : . 0

Car le troifieme commengant a Pvnité fera quarré,par Il
19.deffinition du 7.liure,& le cinquiefme & 7.feront aufsi
quarrez,parla 22 .propofition’du 8. linre,&c. Aufsile qua-_
trieme commencgant al'vnicé fera cube, pacla 20. deffinis
tion du 7. liure, & le 7 .nombre & e dixieme ferontcubes
pacla 23. propofition du 8.liure, &c. Et pource que par la;
premicre partic de cefte demontftration nous auons veu
que le feptieme nombre de la progreflion geometrique:
commengantal'vnicé fera quarré, il fera aufsi cube par la-
feconde partie, de la s'enfuiura qu'il fera quarré & cube,ou
cube & quarré, enfemble, aufsilenombre trezieme d'vne
telle fuiéte fera cube & quarréenfembleparlaz2 . & 234
propofitions du 8 liure, &c. i
Archimede demontftretresbien au liure du nombre de:
Lareine,quefil'on prent la progresfion naturclle Arithme-.
tique & foubsicelle 'on me& vne progresfion Geometrie
que commengantaufsiaPvnité,puis on multipli¢ deux tels;
licux qu'on voudradela progresfion geometrique enfem-
ble;le produi& aparriendra au liculequel viendra deI'ad-
dition desdeux licux mefme dcla progresfion Arithmeri~
guc adiouftez enfemble ayant fouftrai&t I'vnité du ndbre
¢ l'addition, & fivnlicu delaprogresfion geometrique
fe multiplic par oy mefme, le produi qui en viendrafera
mis au lieu qui viendra da double du licu mefme de la pro-
%rcsﬁon» Arithmetique, ayant fouftrai& I'vnité du nom-
te de 'addition : mais nous pourrons demonttrer icy ent
b > 4 ol
‘ ) pat-
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-paflant quen prenant la progresfion naturelle Arithmeti-
' que,& mettant foubs icclle vne progresfion geometrique
-ne-commengant pas'a I'vnité, & continuée en vne teflc
‘raifon qu'on voudra quen multiplidt deux cels licux quon
:voudra de la progresfion gecometrique emfemblele pra-
dui&,eftant parti par le premier nombre, il en viendrale
.nombre qui apartiendra ou fera mis au licu lequel vien-
-dra de l'addition des deux melme licux de la progresfion
Arithmetique,ayant fouftrai& 'vnité du nombre de I'ad-
.dition , car cela qui multiplic le premier, Ceft a dire le pre-
_mier produi& le fecond,qoi eft le deuxieme, & cela mefme
-multiphat le fecod, produiét le troifieme,ceft alcaunoir e 3.
:qui fe faic dudouble de 2.moins I'vnité:caril fe faic du quar
-r€ du fecod cftdc parti par le premier par la 20. propofition
du . liure, & le double de 2 . qui eft én la progresfion Ari-
thmetique cft 4. duquel ayantleué l'vniteil refte 3 . pour
-le licu du produict, du fecond nombre dela progresfion
sgeometrique,cftant multiplié en {oy parti parle premier
nombre.V us voies defia comme vn nombre delapro.
gresfion geometrique s'cftant multiplié foy mefme & ay- .
.ant partile produiét par le premier, il en viendra lenom-
“bre qui feramis au licu,du double du mefme licu, qui c'eft
_multipli¢, de la progresfion Arithmetique,ayant fouftrai&
'I'vnité du nombre del'addition : mais le fecond nombre
_eftant maltiplié par le troifieme touts deux dela progref-
.fion geometrique, & ayant parti le produié parle 1 .ilen
_viendra le 4.nombre par lax 9.propofitid du 7.liure,lcquel
_4.viér,de 2.8¢3.de laprogrc(ﬁé Arithmetique, lefquels ad-
“iouftez enfemble font 5.duquel ayar fouftrai I'vaité,il re
fteledi& 4.lc 2.05bre de la progrefsid geometrique multj-
_plidtaufsi le 4:& le produict eftar parti par le 1.il en viédra
le §.parlamefmer 9. ppofition,du 7.liure,carler.le 2.le 4.
& le 5.font pportionaux,aufsiler.les.leg.& le 7.feroepro
Lpom‘oria‘ux par lar 4.propofitid du 7.liure,&c,auflsile quar
1¢ du 4.n0bre eftic parti parler.donerale 7.n§/xlnl? re parla

. - M i) -
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20.propofition du 7 livre,car le premier,le quatrieme, &1
{eptieme font continuellement proportionaux, par la me(
me 1 4.propofition du . liure, le premier nombre aufsi fe
multipliant foy mefme, & eftant parti par foymelme faict
le premier du doublede 1.moins1.oude 1.& 1.moins1,&
“deld eft manifefte que fi la progrefsion geometrique eft ¢6-
tinuée par le nombre par lequel elle commencs,ou auquel
elle commence, & I'on multiplic deux telsnombres quan
voudra enfemble,ou vin nombre en foy mefme, il en vien-
drale nombre dela progrefsion geometrique, qui feraau
licu remarqué des deux nombresde la progrefsion Arith.
‘metique des lieux mefmes adiouftez en{femble, ou du dou-
ble du nombre dela progrefsion Arithmetique du lieu mef
me de la progre(sid geometrique,qui s'eft multiplié en foy
mefme. -

$i depuis Tunité font tant de nombres qu'on uoudra continuellemét proportio
nauxficeluy qus finrctlunité et quarré,aufit tous les autres feront quarrez.Que
Jiceluy qui fuict Lunité eft cube,aufsi tous les autres feront cubes.

¢ FORCADEL, -

Carfile nombre quieft apres 'vnité, oule plus pres de
- I'vnité eft quarré, le troifieme commengantal'vnicé fera
"quarré par la 19.deffinition du 7.liure, comme nous I'auds
veu en la precedente propofition, & tous les autres feront
quarrez,parla 1.propofition de ce liure . Mais file nombre
le plus pres de 'vnité eft cube,il eft cereain que le troifieme
depuis I'vnité fera cube, parla 3. propofition de ce liure, &
le quatrieme depuis Pvnité fera cube, parla 2. 2. defhnition
du7.liure, ou parla 4. propofition de ce hure, par laquelle
tous les autres feronc cubes.Erainfi nous voyons quen ce-
fte propofition I'on veut dire qu'outre les nombres d'vne
‘progreision gecometrique commengac d Pvnité, quiferont
quarrez, ou cubes, oubien,cubes & quarrez enfemble, ou
quarrez& cubes enfemble,fi celuy qui eft presdel'vnité cft
‘quarre,tous feront quarrez , & sil eft cube tous feront cu-

bes,
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bes, & il eft quarré & cube enfcmble, ou cube & quarré en
femble, tous {eront aufsi quarrez & cubes enfemble,ou cu-
bes & quartez enfemble, ‘

10 :

Si depuis ['vnitéy a tant de nombres quwon voudra proportisnaux, e celuy
quieft apres Uvnité ne [oit pas quarre, my aufltaucun des acres ne fera pas
quarre,exeptexle trotfieme depuis["ynitéyeo- tous ceux quien entrelaiffent vn.
que fi celuy qui cft apres [vnité weftpas cube ny aufiiaucun des autres ne fera
pas cube, exeptex le quatrieme apres lvnité, ¢ sous ceux qui en entrelufiene
des. FORCADEL.

Carficcluy quieft apres Pvnicé n’eft pas quarré, 8 le qua-
triems apres ['vnité l'eft,celuy qui eft apres I'vnité feroit
aufsi quarré, parla2 3.propofition du 8. liure, & file fixie-
me depuis I'vnité eft quarre, le quacrieme apres Pvnité le
fera aufsi, aufsi celuy qui eft apres I'vnicé fera quarré pac
vne mefme 23 . propofitiondu 8. liure,&c. Etficeluy qui
eft apres I'vnité n’eft pas cube, & letroifieme depuis 'vni-
téleft, celuy qui eft apres I'vnité fera cube, par lafixieme
propofition de ce liure,& fi le cinquieme depuis Pvnité cft
cube, letroifiemedepuis I'vnité le feraaufsi par lavinge-
cingieme ppofitid du hui&ieme liure, & aufsi celuy qui et
apres Pvnité par voe mefme 6.propofitic de ce liure,& file
fixiecme depuis I'vnité eft cube, laraifon du fixieme au qua-
trieme cftant telle que du quatrieme a celuy quieft apres
Pvnité, parla 14. propofition du 7. liure,il et certain que
celuy apres I'vnite feroit cube parla 2 5 . propofition du 8,
liure , encorefile 8. norubre depuis ['vnité eftoit cubele
fixieme le feroit aufsi,par la 2 §.propofition du 8.liure,aufsi
le premiet feroit cube par la diéte 1 4. propofition du 7 . li-
ure,& la 2 5.propofition du 8.liure. Dauicaige file 9.cftoit
cube , lecinquieme le feroit aufsi par la 1 4. propofition du
2 liure, &la dife 2 5.propofition du 8. liure, fi feroit bien
letroifieme depuis I'vnité par lamefme 2 §.propofition,&
celuy apres 'vnité feroit cube parla 6. propofition de ce li-
ure.Quand donques d'vne progrefsion gecometrique com-
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mengantd I'vnité celuy qui eft presdel'vnité ouapresFvni
te n'eft pas ny quarré ny cube, les nombres delaprogref-
fion qui ne font pas ni quarrez ni cubes depuis le premice
cube qui eft le quatrieme depuis Ivnite, ou depuis le fe-
cond quarré quicft le cinquieme apresl'vnité, fe peauent
(comme cftant folides par la 18. detfinition du liure,)
nommer fourds folides, defquels le premier eft premier,
oule pluspres de'vnité qui eft le fixieme depuis | vaicé eft
nomm¢ fourd folide premier, oule premier fourd folide,
ou fourd folide fimplement comme folide n'ayant ni raci-
ne quarrée ni racine cube,puis lautee eft n6me fecod fourd
folide, puis ccluy d'apres Ic troifieme fourd folide &c. Et
combicn que le nombre pres de I'vnité foic quarré ou cube
ces nombres la des diés lieux ne laiffent pas deftre nom-
.mez fourds folides comme s'iis U'eftoinc. Et cecy fe doibe
prendre quanta la confideration dela pratique. '
~ Nous pouuons prendre aufs: en cefle propofition que
d'vne progrefsion gecometrique qui commenced ['vnité,
file nombre qui eft pres de I'vité n'eft pas quarré,touts
Jesdeux nombres prochains d'vnetelle progrefsion n’au-
ront point la raifon d'vo nombre quarré 2 vn nombre
quarré, cac ils lauront telle que dunombre quarté dvn
nombre non quarré, '
: 1§
$i depuis L'vnicé font tant denombres qu'on woudra continuellement pro-
portionaux,le plus petit mefurele plus grand , par quelcun de cesx qu: fons aux
sombresproportionaux. , :
FORCADEL.
Car comme Fvnité eft i celuy quiluy eft pres ainfi eft
Ie penultieme au dernier, & par ainfi le penultieme mefa-
sera ledernier parle nobre qui eft pres de l'vnité, cat Fvnité
melure le di&k nombre par loy mefme.ErcommeU'vnicé eft
a vn autre nombre de la progrelsion, que celuy qui luy eft
pres,ainfi (era quelque nombre de la progrision au dernier
nombre parla 1 4. propofition du 7. liure, & par ainfiil me-
furera le dernier par le di¢ autre nombre de la progrefsion

geo-




DEVCLIDE. 99

geometrique depuis I'vnité, ou bien, tout ainfi queft vn
autre nombre dela progrefsion n’eftant pasle penultieme
au dernier,roatainfi eft ou lamefmeraifonal'vnitéd quel
ue nombre dela progrefsion par ladi&te 1 4. propoficon
gu ~ liure,& parainfi vn nombre de ladi&e progrefsio geo
metrique mefurerale dernier par vn nombre qui feraenla
progretsid,foit par quelque autre ndbre ou par luy mefme,
ous nommons le nombre d'vne telle progrefsion
geomertrique qui cft pres de 'vnité , racine, le troifie-
me depuis I'voite, premiere, le quattieme feconde, & le
cinquieme depuis Pvnité nous le nommons tierce , &c,
cela veut dire que quand nous prenons vn nombre pour
premier , c'eft a dire pour racine,nous nommons {on quar-
1é, premicre, {on cube, feconde, & fon quareé de quarré,
ceft adire le quatrieme nombre depuis luy, nousle nom-
mos tierce,&¢. Quand doques 'on nous propofera l'abbre
uiatid de7.R.diuifées par 8 . tierces comme il foit ainfi que
toutcracine {e melure foy me{me come aufsi fai&t tour nd-
bre, & quel'vnité mefure aufsi vn chacun nombre, & que
par ceftc propofition toute racine mefure fa ticrce de fa fe.
conde ou par {a feconde, il eft certain que 1.racine mefure-
raz.racines, 7. fois & par ainfi ayant parti 7 . racines par r,
racine,il en viendra 7.aufsix.racine mefurera 8. tierces par
8.fecodes , & par ainfi I'abbreniation fera faie en . diuifé
par 8.fecondes.L'on nous pourra aufi propofcr 'abbreuia
tion de 8.fecodces divifées par 1 2.tierces,& parainfi en pre
nantla 4.partie d'vne part & dautre,il en viendra premie-
rement 2.fecodes diufees par3.uerces,o&c commeil foit ain
fi qu'vn chacun ndbre d'vae telle progrefsion (cdmeauffi
fai& tout autre nobre) fe mefure foy mefme,il eft certain §
la 2 fe mefurera foymefine,& mefurera la tierce par laR.en
divifantddques 2.fecodes par 1.lecode,il en viédra 2.& di-
uifant 3.tierces par 1.fecode,it cn viédra 3.R.& parainfila
breuiation fera faiéte,¢n deux divifé par 3.Racines,mais fi
I'on divife premicrémad®g . fecondes par vne fe.onde, 1l
co N ij
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en viendra 8.& divifant 1 2.tierces, par 1.feconde,il en vié-
dra,12.racines, & l'abbreuiation fera faicte premierement,
en 8.diuilé parr 2.racines,puis en prenant la quatrieme par
ticd'vne parc & d'autre,l'onavra 2 . parti par 3. racines, &
puis quil eft ainfi que la (econde fe mefure foy mefme , &
mefure fa plus grande denommation,ceft dfcavoir la tierce
& que 8.& 1 2.font mefurez de 4.il eft certain que 8.fecon-
des,& 1 2. tierces feront mefurées de 4 . fecondes, en diui-
fant donques 8.fecondes,par 4.fecondes,il en viendra 2. &
en divifant 1 2.tierces,par 4.fecondes,il en viendra 3. raci-
nes,& toufiours Pabbreuiation fera fai&e en 2.diuifeé par 3.
racines,en abbreuiant aufsi 4 premieres,plus 7.racines diui
{ees par 9.quartes, il en vi€dra par cefte propofition 4.raci-
nes plus 7,diuifées, par g.tierces,& 7.racines moins. §,diui.
fées par 9.quartes feront toutes abbreuiées, car 'vnité qui
tienc le premier licu,d’vne telle progrefsion, ou proportid
femefure foy mefme par foy mefme, & mefure les autres
par vne chacune,ou par elles mefmes.
12
Sidepuis I'vnitéy a tant de nombres qu'on voudra proportionaux,autant de
-nombres premiers quimefirent le dernier,ausant aufss mefureront celuy quieft le

plus pres de Lunise.
FORCADEL.

Carledernier feracompof€ parla 1 4. deffinition du 7.
liure,& fera mefuré de quelque nombre premieryparla 3 3.
propofition dumefme 7 . liure . Maintenant fi ce nombre
premicr 13 qui mefure le dernier, ne mefure pasceluy qui
eft pres de I'vnité, il fera premier auec celuy quicft presde
Fvnité parla 3 1. propofition du . liure,& {erontles plus
petis en leur raifon, par la 2.3 . propofition du 7. liure, &
mefurcront ceux qui feront en leur raifon,parla 21.propo
fition du mefme 7. hure.Or eft ilainfi quelaraifon dudi&
nombre premier au nombre qui eft pres delvnité, eft eelle
‘quedu nombre penultieme, au nombre par lequel ledict

nombre premier mefure le dernier,par la feconde partie dl:
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1a 1 9.propofitid du 7.liure,& par ainfile nombre premier,
qui m=fure le dernier mefurera aufsile penultieme, lequel
nous prendrons maintenant pour le dernier, & toufiours
laraifon dudi& nombre premicrau nombre quieft pres de
I'vnité, fera comme le penultieme du dernier av nombre,
patlequel le mefme noObre premier mefure ce dernier ‘icy,
parlamefme 19.propofition du 7 liure, & parainfi le mef-
me nombre premier mefureta le penultieme dunombre
pris pour le dernier, & allant ainfi,& demonftrant, iufqu'd
ce quele penultieme vienca eftre Ie nombre mefme qui
eft pres de Pvnicé,il eft certain que ledi& nombre premier,
le nombre qui eft pres de 'vnite, & le nombre par lequel le
nombre premier mefurele troifieme depuis I'vnité ferone
continuellement proportionaux, par la feconde partie de
}azo.propofition du 7.liure, & par ainfi le nombre premier
mefureroitle nombre qui eft pres de 'vnité,ne le mefurant
pas, ce qui eft impofsible, car lorsledi& nombre premier
feroit compofé auec le nombre quieft pres del'vnité, par
la 1 . deffinition du 7 liure, & deux nombres pourroyent
eftre enfemblément premiers entreux,& non premiers en
tr'eux,ce quieft impofsible,

13
si depuis lunité [ont tane de nombres qu'on uwoudra continuellement propor-
gionaux , ¢ celuy qui cft apres Lunite est premier ,aucun autre ne mefurera
point le plus grand,exceptex ceux qui font aux nombres proportionascx.

FORCADEL.

Car fi von nombre autre que de ceux quifont auxnom
bres proportionaux mefure le dernier nombre, il le mefu-
rera aufsi par vo pombre autre que de ceux qui fontaux nd
bres proportionaux,ou bien,le mefurant feroit de ceux qui
fontauxndbres pportionaux,parlar 1.propofition dece li
ure,il eft certain aufsi que le mefurant fera compofg, car sl
cftoit premier il melureroicle nombre qui eft apres 'vnité,
patlaprecedente propofition,& le nombre qui i\[It apresl'y

. 1)
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nité feroit compof€ parla 1 4.deffinition du 7. liure, & par
ainfi lenombre mefurant fera mefuré d'vo nombre pre-
mier,par la 3 3.propofition duz liure,lequel ferale nombre
qui cftapres Ivnité,car s'il cltoit mefuré d'vn autre nombre
premier que de celuy 1d qui eft apres'vnité,celuy autre nd-
bre.premier quile mefureroir,mefurant aufsi le dernier,
il mefureroit celuy qui eft apres'vaité, par la precedente
propofition , ce quieft contre la douzieme deffinition du .
<.liure.  Or eftilainfi quelaraifon du nombre quicfta-
pres I'vnité au mefurant cft la raifon mefme dunombre
par lequel le mefurant mefure le dernier au penultieme
nombre,parla dixneufieme propofition du 7 . livre , & par
ainfi le nombre par lequel le mefurant mefure le dernict
nombre mefurera le penulticme, par la conuerfe dela22.
deffinition du 7.liure, & la conuerfe de la troifieme deffini-
tiondumefme 7 . liure, & celuy qui mefure lc penultieme
comme dernier,le mefurera aufsi par va nombre qui ne fe.
ra pasde ceux qui font"aux nombres proportionaux, pat
vnc melme raifon,& fera mefuré du nombre quieft apres
Pvnité, & celuy par lequel il mefurele penultieme comme
dernier,mefurera aufsi le troifieme nombre depuis le der-
nier,ou {on penultieme, par vn autre nombre que de ceux
vi fonten la progrefsion par voe mefme facon de demon
?lrcr,& ainfiallant & demonftrant de penultieme en penul
tieme,& de dernier en dernier,iufqua ce que lepenulticme
foitle ndbre qui eft apres 'vnité,ou le pluspres de vnité,il
eft certain que le ndbre quieft apres I'vnité, le nombre qui
melure le troificme depuisI'vnité, le nombre parlequel le
mefurant mefure le troifieme depuis lvnit¢, & lenombre,
qui eft apres 'vnité font proportionaux, & par ainfi le
nombre par lequel le mefurant mefure Je troifieme, de
puis I'vnite mefurera le nombre qui cft apres 'vnité, ce qui
eft contre la di&e 1 2.deflinition duy liure,ou bicn,le mefu
rant,le nombre quieft apres I'vnité, & celuy par lequelle
troifieme depuis 'vnité eft meluré feroyent continuelic-

¢ mcene
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ment proportionaux,par la feconde particdela 20.propo-
fition du 7.liure,& par la conuerfedela 22 . defhinition du
= liure,le nombre qui cft apres Pvnite fera le pluficurs fois
du nombre par lequel le mefurant mefure, puss par la con-
uerfe dela g.deffinition du mefme 7. liure, le nombre qui
eft apres 'vnité fera mefuré de quelque nombre, & fera
aufsi compofé parla 1 4.deffinition du mefme 7. hure, ce
qui eftimpofsible,

I4
St un plus petit nombre eft mefuré de quelques nombres premiers , aucus an-
trenombre premicr ne mefurera point iceluy , excepeex ceux qus le mefurent an
commencement.

FORCADEL,

It veut dire que fi Fon prend le plus petit nombre mefu-
ré de quelques nombres premiers,quil ne fera pas mefuré
d’aucun autre nombre premier que de ceux defquels il eft
le plus petic. Carsil eft mefuré de quelque autre norabre
premier,il le fera par va nombre plus petit qu'il n'eft, & ¢5-
meil {oitainfi qu'vn chacun des nombres premiers , def-
quels le mefuré eft le plus petit, ne mefure pasceluy quon
voudroit dire mefurant, car iceluy qu'on voudroit dire me
furant feroit compolé,par la 1 4.deffinition du 7.liure,deld
s'en{uiura quvn chacun defdi&s nombres premiers, mefu-
reroitle nombre par lequel celuy qu'on diroit mefurant
mefureroit le mefuré,par la 32 . propofition du 7. liure, ce
qui cft impofsible, caril y auroit lors vn nombre plus pe-
tie,que le plus petit mefuré de quelques nombres.

I§
“sityois nombyes continuellement pro-ortionaux, font les plus petis decenx
. quiont aueciceux,ls mefmerasfon,k s deux sels qu'on uoudracompofex enfemble
Jevons premacrsa Cauire. _
FORCADEL.

C./:sr les deux extremes ferSt quarrez parle correlaire de

N iiij
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lafeconde propofition du 8. liure,& feront les quarrez des
deux plus petis nombres ayant laraifon continuée parle
mefme correlaire,lefquels feront premiers entr’eux,parla
24 .propofition du 7. liure, & enadiouftantenfemble les
di&s deux plus petis nombres,le nombre de I'addition fera
premierd Pvn & d lautre,par la 30, propofition du 7. liure,
& fera aufsi premicr au quareé del'vn & au quarre de lau-
tre,par la 277, propofition du 7 . liure , par laquelle aufsi v
chacan des deux nombres plus petis {era premier au quar-
téde lautre,& parainfile produict de la multiplication du
nombre de I'addition parleplus grand des deux nombres
plus petis,fera premier au plus perit cxtreme parla 2.6, pro-
pofition du 7. liure, lequel produiét eft egal aux deux au-
tres nombres de la progrefsion , par la 3.propofition du fe-
cond liure, carle milicu proportionel eft egal au produi&t
de la multiplication des deux nombres plus petis & parvne
mefme raifon, le produi& de la mulciplication du dié& no-
bre de I'addition par le plus petit des dcux nombres plus
 petis, {era premier auec le plus grand excreme, lequel pro-
duiét eft egal aux deux autres nombres.dela proportion:
nous fcauons aufsi par la 4 . propofition du fecond liure,&
gar la premicre ppofition du fixieme liure,que deux nom-
res quarrez adiouftez enfemble avec le milieu proportio-
nel d’iceux deux fois , feront autant comme le quarré du
nombre qui cft fai& del'addition des racines quarrez des
di&s nombres quarrez, mais le quarre du di&nombrede
T'addition de nos deux nombres plus petis eft premier a.
-uec vn chacun des dicts deux nombres plus petis,parla 27,
propofition du > .liure, & eft aufsi premicr au milieu pro-
portionel qw'on nousa propofé, parla 26 . propofition du
7. liure, & parainfiles trois nombres propofez enfemble,
ferdt premiers au milicu proportionel propofé,& les deux
cxtremes des nombres propofez feront premiers auecle
di& milieu proportionel propof¢,par la 30.propofition du

= liure, . A
Si
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16
Si deux nombresfont premiers entrenx,il ne feva pas comme le premuer an
Jecond ainfile fecond a quelque auere. . -
FORCADEL

Car s'ils font premiers entr'eux,ils ferontles plus petis
en leur raifon,parla 2 3.propofition du 7 liure, & mefure-
ront egallement ceux quiferont en leur raifon, parlazr.
propofition du 7 .liure,& parainfi fila raifon du premierau
fecond eftoit comele fecond 4 vn certain troifieme,le pre-
mier nombre mefurcroit le fecond, ce qui eft contrela 1 3.
& 1 .detfinitions du 7.liure. Ou bien,le quarré du fecond
nombre eftant premier auec le premier nombre, parla 27.
propofition du 7 liure, 8'il y auoit vn troifieme nobre pro-
portionel, le quarré dufecond feroit c{gal au nombre pro-
dui& des deux autres,parla 20 . propofition du . liure, &
par ainfi le quarré du {econd feroit mefuré du premier, &
le premier & le quarré du fecod feroyent compofez enfem
ble parla 1 5.deffinition du 7.liure,ce qui eft impofsible.

: 17

Sifont tant de nombres quwon uondra continuellement proportionaux,def-

quels les extremes foient premiers entr'eux,ilne fera pascomme le premier au fe-
cond,ainfile derniera quelque autre.

FORCADEL.

Car files extremes font premiers entr’eux, ils feront les
plus petis en leur raifon,par laz 3 propofition du 7 liure, &
"mefuteront ceux qui feront en leur raifon, parla 21 . pro-.
pofition du 7. liure ymaintenant fi la raifon du derniera
N quelque autre nombre eft telle que celle du premier au fe-
cond,laraifon du premicr au dernier feratelle, quedu fe-
cond a celuy autre nombre, parla 1 4. propofition du 7.li-
ure,& par ainfile premier mefurera le fecond , & mefurera

aufsi le dernier a caufe de la continuation dela raifon du -

premier au fecond, ce quieft impofsible. ‘
18

Deux nombres eftans donnez confiderer i Lon peut trouner un troifieme pro~
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portionel diceux. :
FORCADEL.

Les deux nobres donnez,ou bien ils ferSt premiers entr’
cux ou non, s'ils font premiers entr’eux il eft impofsible de
leur trouuer vn troifieme nombre proportionel,parla 16.
propofition de ce liure : mais f les deux nombres ddnez ne
font pas premiers entt’cux & le quarré dufecond eft me-
furé du premier normbre,l eft certain que ce nombre la par
lequel le premicr mefure le quarré du fecond {erale troifie-
me nombre proportioncl au deux nombres donnez, parla
fecode partie dela2o.propofitid du 7.liure,mais file 1. nG-
bre ne mefure pas le quarré du fecond, il feraimpofsible de
leur crouuer vn 3.proportionel,car s1ly en auoit vn,le quar
ré du fecond feroit mefuré du premier nombre pacla 1.par
tie de la 20.propofitid du 7.liure,ce qui eft contre la 3.& 4.
deffinitions du 7 liure. 19

* Trmis nombres cftansdonnez confidererfi Lon peut trouncr vn quatrieme

proportionel aiceux. '
FORCADEL.

Les trois nombres propofez,ou bien il {eront continuel-
lement proportionaux & leurs extremes feront premicrs
entr'eux,ouil ne feront pas cotinuellemé proportionaux,
& leurs extremes ferdt premiers entr'eux:ou bien il ferone
continuellemenr proportionaux & leurs exteemes ne fe-
ront pas premiers entr cux,ou il ne feront pas continuelle-
ment proportionaux & leurs extremes ne feronc pas pre-
miers entr’cux. Siles trois nombres {ont continuellement
spportionaux & les deux extremes font premiers entr'eux,
nousauonsveuenla 1. propolittonde ce liure, quiileft
_impofsible deleurtrouuer vn quatrieme nombre propor-
tionel.Sils ne font pas continueliement proportionaux &
les deux excremes font premiers ente’eux,il eft aufsi impof-
fible de leurtrouuer vn quatrieme nombre proportionel,
“car sils avoient va quatricme nombre proportionel,come
il foic ainfi que les extremesfontles plus petis en teur rai-
fou,par la 2 3.propofition du 7.livre,& quils mefurét ceux
quifont en leur raifon,par la 2 1.propofiion du 7. luure, en

fai-
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. faifantla raifon du 4.3 vn g.telle qu'eft du 2. au 3.]araifon
du.ndbre au 3.leratelle que du 3.aucinquieme parla 1 4.
ppofitid du 7 liure,& parainfile premier mefurerale troif
~ 1emece quieftimpofsible, oubien le quarré du croifieme
fera egal au produi& du premier & duy. parla 20. propofi.
tion du 7. liure, & parainfile premier mefurera le quarré
du 3.lequel il ne mefure pas parlaz7.propofitid du 7 liure,
ce quieft contrela 3.& 4.deffinitions du 7. liure.Mais fi les
extremes ne font pas pmiers entr'eux (o1t que les trois n5-
btes, foient continuellement proportionaux ou non, file
premier mefurele produi& du fecond & du troifieme,il eft
- certain que lenombre par lequel le premier mefureledi&t
produi&,ferale nombre quatrieme proportioncl aux trois
nombres propofez, par la 1 9.propofition du 7. liure,& file
premier ndbre, ne mcfurc(})as le produi&t du fecond & du
troificrue il ferales parties du di& pduick,par la 4.deffiniyd
du 7. liure, il eft cerrain donques qu'iceux ndbres n’auront
point de quatrieme pportionel, carle 1. n6bre mefureroit
ledi& produi&,par lar 9.propofition du 7 liure,& feroit la
partic dudi€ produi p2r la3.deffinition du 7.liure, ce qui

eftimpofsible. 20 ‘
Les nombres premiers,font plus que quelcongue mulsitude propofee , de nom-
bres premiers. FORCADEL, :

Car en prenit le plus petit nGbre mefuréd’vne multitude
de ndbres premicrs par la 38, ppofition du 7. liute, & luy
ayitadioufté I'vnités'il en viét vn ndbre pmieril y auraen
core ce nobre pmier la davdrage, fi nd il fera copofé & fera
mefure de lque nobre pmier.pla 3 3. ppofitid duz.lwre,

lequel ne fera pas des nobres pmicrs propofez, car s'il eftoit
I'vo diccux,il mefureroit le tout & le fouftraiét,& mefure-
roitlarefte c'eft afcauoir 'vnite, ce geft impofsible,car lors
I'vnité feroit copoiée de pluficurs nobres, ou {eroit egaled
queld nobre.Le plus petit ndbre mefuré de 2.3.5. quifont
nobres premiers,p lax 2.deffinitid du 7 liureeft 30 plas 8,
Ppofitid du 7 liure,augl ayatadiouftes faict 3 1.q et aufsi
- Oy
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nombré premier par ladi@e 12 deffinition du 7. liure, & le
plus petitnombre mefuré de 3.5.7. qui fontaulsi premicrs
par vne mefme raifon eft 10 5.par vne me{me raifon aufsi,
auquel ayant adioufté 1. fai& 106 . lequel eft compofé par .
la 1 4.deffinition du 7 liure,lefquels deux exemples iray bié
voulu adioufter icy pour monftrer,ou faire veoir,qu'en ad
iouftant I'vnité audi& nombre plus petit, le nombre de Fad
dition pourra eftre premier,8 non premier,

21

. Sitant de nombres pairs qu'on voudra font compofex,le tout eft pair.
FORCADEL. ,

Car vn chacun des nGbres pairs fe pourra diunifer endeux
egallemé, par la couerfe dela 6.deffinitid du 7.liure,& par
ainfi le tout fe pourra divifer en deux egallemét parla 2.c6
munc fentence, & par ainfile tout fera pair, par ladi&te6.
deffinition du 7.liure:ou bien,puis qwvn chacun nombre
pair fe peut divifer en deux cgallement parla die 6. deffi-
nition duz.liure,il eft certain que laraifon du tout aux moi
tiés des nombres pairs, defquels 3l et compofé, feracom-
mel'vn des nombres pairs 4{a moitié,par la 1 2.propofitid
du 7 liure,8 par la conuerfe de la2 2.deffinition du 7 liure,
& par la di&e 6.deffinition le tout fera pair.Par cefte propo
fition6.& 8.eftans adiouftez enfemble ne ferontiamaisr g,
" ni 1 3.maisils feront 1 4. car deux nombres pairs adiouftez
enfemble feront vn nombre pair.

22
$i tant de nombres impairs qu'on woudra,font compofez, ¢ foit lamultitude
diceux patrle tout fera pair. ,
FORCADEL.

_Carenfouftrayant 'vnité d'vn chacun des nompres im
pairs,vne chacune refte fera pair,par la 7. deffinition du.
liure,& les vnitez fouftrai¢tes compoferdt v nombre pair
parla 6 deffinition du 7 liare, & par ainfi le tout fera com-

| poft
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pof¢ d'vne multitude de nombres pairs,ou de nombres
paits, & fera pair par la precedente propofition. Par cefte
propofition aufsi deux nombresimpairs adiouftez enfem-
. ble feront vn nombre pair, & pair ainfi,7.& s. eftans adiou
ftez enfemble ne feront iamais 1 3.0i 1 1.maisilsferont 1 2,

: 23

* Sirant de nombyres impdirs qu'on wondrafont compofex , ¢ foit la multitude
dliceux impasr,le tout feraimpair.

FORCADEL.

Car en fouftrayant I'vnité de'vn des nombres impairs,
larefte fera pair,par la 7.deffinition du 7 liure, & les autres
nombres impairs eftans compofez fontvn nombre pair,
par laprecedente propofition, & par ainfi tous les autres
nombres impairs, & ladi&e refte eftans compofez ferde vn
nombre pair, par la 21. propofition de ce liure,& tous les
nombresimpairs propofez compoferont vn nombre im-
pair;par la 7.deffinition du 7 liure. ; o

2 .
8id'un nombre pair et foufbraict un ::tmbrc pair,aufsilerestant ferapair.
FORCADEL.

Car tantle nombre de qui fe fouftrai&,cmele nombre
fouftrai& fe divifenten deux cgallement, parla conuerfe
dela 6.deffinition du 7 .liure, & parainfi le nombrereftanc
fe diuifera en deux egallement patla troifieme commune
fentence, & fera pair,par la mefme 6.deffinition:ou bien,le
nombre de quion afouftraitt  famoitié ayantla raifon du
fouftraict d fa moitié,il eft certain que larefte d la refte aura
la raifon du tout au rout, par la 1 1. propofition du 7 litire,
& parainfile nombre reftant fera pair,par la conuerfe de la
22.deffinition, & parla 6. deffinition du . liure.Par cefte
propofition nous nous pouuons afleurer , qu'en leuant 4.
de 1 2.4l nerefteraiamais 9:ni 7.mais il reftera 8.

: 2
8i dunpombrepair et foustraict unfw‘mbn impair,le reflant ga impair.
1)
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’ FORCADEL.

Car en fouftrayant du nombreimpair I'vnité , il reftera
vn nombre pair,par la7.deffinition du 7 liure, lequel eftac
fouftrai® du nombre pair propofé, il reftera vn nombre
pair,par la precedente propofition , duquel encore leuant
I'vnité,pour en fouftraire tout le nombre impair propofé,
il reftera vo n6breimpair par lamefme 7.deffinition du 7,
liure,mais poucce que de 4.ayant fouftrai& 3. il refte I'vni.
té,&c.cclanous monftre que cefte propofition veur dire
que fi d'vn nombre pair ayant leué¢ va nombre impair,
il refte quelque nombre,le nombrerefté fera impair. De
- 8.donques ayant leué 3.il nc reftera iamais 6.ni 4.maisil re
ftera g , '

26

$id'ynnombre impair eft fouftraict yn nombre impdsr,le reftant ferapair.
FORCADEL.

Car enlevant Pynité du nombre de qui fe fouftraic , il
reftera vin nombre pair parla 7 . deffinition du 7. liure,du-
quel fouftrayant le nombre impair propofé qui fe doibe
fouftraire,il reftera vn nombre impair par 12 precedéte pro
pofition,auquel adiouftanc'vnite,il en viendra pour toute
refte vn nombre pair,par la mefme 7 .deffinition. Ou bien,
cn fouftrayant I'voreé des deux nombres propofez, il refte-
ra deux nombres pairs par ladi&e 7 . definition, de(quels
leuant le plus petic du plus grand, Il reftera vo nombre
pair, parla 24. propofition de ce liure. Quand donques
de 13.l'onleuera 5 .ilne reftcra iamais 9. n17. mais il rea

ftera 8.
27
$i ynnombre impair cft fouflrait vn nombre pair,le veflant feraimpair
FORCADEL. .
Carfi du nombre de qui fe fouftrai@,on lene vnicé, il
reftera vonombre pair,par la 7.deffinition du 7. lure,, dul-
que
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quel fouftrayant le nombre pair qui fedoibt fouftraire, il re
ftera vn nombre pair,par la 2 4. propofition de ce liure, au-
uel adiouftant 'vnite,il reftera vn nombre impair, par la
.deffimition du 7 liure. Ou bien,fi du nombre pair propo-
{¢ fe fouftrai& Pvnité,il reftera vn nombre impair,par ladi-
&e 7.deffinition,lequel fouftrait du nombre impair pro-
polé, il reftera vn nombre pair, par la precedente propofi-
tion,duquel fouftrayant I'vnité, il reftera vo nombre im-
pair,par ladi&e 7. deffinition du 7.liure. Ou bien,en adiou-
ftant Pvnite au nombre pair propofé,il en viendra va nom
‘breimpair,lequel {ouftrai@& de limpair propofc, il reftera
vn nombre pair,avquel adiouftant »vnité,il reftera va nd-
‘bre impair.Ou bien,en adiouftant 'voité au nombre im-
_pair propofé,il en viendra va nombre pair,duquel ayic fou
ftrai& le nombre pair propofe,il reftera va nombre pair,du
.quel ayant fouftraié& I'vnité,il reftera vn nombre impair, &
pource que de §.quien fouftrai& 4. il refte I'vnité,& com-
me aufsiil foitainfi que l¢ nombreimpaireft celuy qui eft
diftant du pair de P'vnité, de tout cela nous voyGs bien que
cefte propoficid aufsi vent dire,que fid'vn nombre impair
ayant fouftrai& vo nombre pair, il refte quelque nombre,
que ce nombre I refté,(eraimpair . De 15 .donques ayane
:leué 8.il nerefteraiamais8.ne6 mais il reftera 7. Aufsi pour
ceque d'vn nombre impair, ayant fouftrai& vn nombre
. pair.il refte vo nombre impair & que le fouftrai& & la re-
- fte fontletout eftans adiouftez enfemble, de liil eft cer-
tain qu'vn nombre impair & vn nombre pair cftans adiou-
ftez enfemble feront vo nombre impair, ’
28
Si vn nombre impair multipbant ynnombre pair,en produic quelque antre,
kproduitfera pair.,
FORCADEL.
_ Carilyauraaotant de nombres pairs au produi& come
ily a d'vnitez au nombre impair multiphant , & parainfile

. produi& fera pair,parla 2 1.propofition de ce léllrs.'.
1iij
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Et pource qu'vn nombre impair multiphidt v nombre
pair produi& autant comme fi le mefme pair multiplioit le
mefme impair,parla 1 6.propofition du 7. liure, dela aufsi
senfuiura qu'vn nombre pair multipliant va nombre im-
pair produira vo nombre pair. Aofsi vo nombre pair multi-
pliat vn nombreimpaic fera, ou produira vn nombre pair,
caril y aura au produi& autant de nombres impairs quil y
a d’vnitez au ndbre pair multipliant,& par ainfile produié
fera pair,par la 22. ppofitid de ce liure.Et par cecy aufsi va
nombre impair multipliant vn nombre pair produira vn
nombre pait. Quand donques nous voudrons {cauoir le
produi& de la multiplcation de 7. par 8. oude 8. pary.il
n’en viendrajamais §77.ne § 5. maisilen viendra §6. Aufsi
vn nombre pair multipliant vn nombre pair produiravn
nombre pair, parlamefme 21 . propofition de ce liure, &
par ainfi 8 fois 6. ou 6.fois 8.ne ferontiamais 49 . ny 47.
maisils feront 48. :

‘ 29 .
Si vn nombre impair multspliant “vnnombreimpair , en engendre qu'el
gqu'autre Jengendré feraimpair.
FORCADEL. ,

Car il y aura autant de nombresimpairs au produi&,
qu’ily a d'vnitez au nombre impair multipliant,& par ainfi
iccluy produi& feraimpair, parla 23 . propofition de ce li-
ure. Aufsi par cefte propofition 7. fois 9 . ne feront iamais
64.ny 62. maisils feront 6 3. & tels produids font impai-
rementimpairs,par lax 1.deffinitiondu 7.liure. '

30
$i un nombre impair mefure unnombre pair , il mefurcra aufsi la moyeié
d'icelny. '
FORCADEL.

Car le nombre par lequel l'impair mefure le pair eft pair,
finon,le nGbre pair mefuré, feroit impair, par la preceden.
te propofition,ce qui eft impofsible:Orle nombre pair me-
furé & celuy parlequel l'impair lc mefure eftans pairs au-

' ront
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rontlaraifon deleurs moities parla 1. propofition du .
liure,vn tel pluficurs fois donques,que fera le nombre pair
mefuré, de celuy parlequel 'impair le mefure, vn tel plu-
ficurs fois {cra la moitie de lamoutic,par la cSuerfe delaz 2.
deffinition du 7. liure,& par la conuerfe dela §.deffinition
du 7.liure,l'vne moitic fera mefurée de l'autee,par le nom-
breimpair mefurane, Ceft a dire que vne moitic aura vne
partic denommée du nombre impair mefurant,& par ainfi
le nombre impair mefurant mefurera aufsi la moitie du
ndbre pair qu'tl mefure, par la 40.propofitid du 7.liure.Ou
autremée puis que laraifon du nobre pair mefuré au nom-
bre par lequel limpair le mefure eft comme la moiticd la
moite, il eft certain que laraifon du nombre pair mefuré
a fa moitié fera telle que de Vautre d famoitie par lar 3.pro-
pofition du . liure, & en multiplidtle nombreimpair me-
furant par la moitie du plus petit, il eft certain que la raifon
du ndbre par lequelle mefurant mefure le mefuré i {2 moi-
tié fera comme le nombre pair mefuré au di& produié&, par
la 1 8. propofition du 7. liure, &par ainfilaraifon dunom-
bre patr mefuré d fa moiti¢ fera telle que du mefme ndbre
pair mefaré,audi& produi&,par lat 1.propofitié du 5 liure,
ou par les autres coceptions, & par ainfi ledi& produié fe-
raegal a lamoitie du nombre pair mefuré , parlafeconde
particde la 9.propofitiondu § . liure, & le nombre impair
mefurant mefurerala moitic du nombre pair mefuré, puis
quilmefure vn nombre egal a la di¢te moutie,
I
sivn nombre impair eft premier & quelque nombre il fera aufi premieran
double diceluy.
' FORCADEL.
Carle doubled'iceluy fera pair par la 6. deffinition du
7 liure,& s'il ’eft pas premicr auec le nombre impair,ils fe-
ront copofez entreux & mefurez de quelque nombre, par
laconuerfedela 1 §.deffinition, lequel fera impair, car tout
nombre qui mefure vn nombreimpair eft impair, pource
que s'il eftoit pair,le nombre impair mefuré feroit aui paic

P
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arla21.0u28. propofition deceliure, & iceluy impair
mefurantle di& double, il mefureraaufsile fimple, parla
precedente propofition, & par ainftles deux nombres pro-
pofez & premiers entr’eux {eroient cOpofez enrr'eux parla
di&e 1 §.deffinition du 7. liure,ce qui clt impofsible.
2
v chacun des nombres quifone doubles depuis deux, eft tant Jeulement pai~

rement pair.
FORCADEL.

Cefte propofition veut dire que touts lesnombres de [a
progrefsion geometrique comencant d I'vnité & lenom.
bre pres de 'vaité eftant deux,excepeé deux, font tant feu-
lement pairement pairs,car va chacun plus grand nobre de
la di&e proportion fera mefuré d'vn chacun plos petitde
lamefme progrefsion par quelque nobre dela mefme pro-

grefsion par la 1 2.propofition de ce liure, & 2. eft nombre
premier parla r2 . detfinition du . liure, d'ou senfuiura
qwva chacun plusgrid nombredela dite proportionne
{era tamais mefuré d'autre nombre que de ceux qui fonten
la proportion ou progrc(sion me(me parla 1 3.propofition
de ce livre.Ecpar ainft vo chacun d'iceux plus grans ndbres
cftans mefurez d'vn nombre pair par va nombre pair fera
pairement pair par la 8.deffinition du 7 liure.

Et deli ¢ft manifefte que les nombres defquels ayane
pris la moitie & la moitie de la moitie & c.fila derniere
moite eft vnité, font pairemenc pairs,

8i vn nombre la moitie impair,il eft tant feulement paivement impair,
FORCADEL.

Cefte propofition veutdire que fi en prenant la moitie
d’'vn nombre pairil en vient vo nombre impair, il fera pai-
rementimpair,Car 2.eft nombre pair,par la 6.deffinitid du
7.liure,& mefurant ce nombre pair 13, duquel lamoitic eft
impair par la 40 . propofition du7 liure, il le mefure par v
nombre impair & par ainfi le nombre pair mefuré fera pai-

~rementimpair parla 9.dcffinition du 7 .liure:Ec fera paire-
' ment
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ment impair tant feulement,car s'il eftoit pairement pair fa
moitic {eroit pair,par la conucrfc de la 8.deffinitiondu 7 li-
ure, ou bien sl eftoit parrement pair,fa moitic feroit nom-
bre pair & feroit mefuré d’'vn nObre impair,parla 3 o. ppo-
fition de celiure,ce qui cft impof(sible, car la moitic fe mefu
rant oy mefme ne peut eltre ndbre pair & impair. Qu bié,
{oit pris vo nombre pair mefurant le nombre pair propofé
par vnautre nombre,& laraifon de 2.3 cenombre pair pris
fera cOmelenombre par lequel ce nombre pair pris mefu-
re le nombre pair propof¢ a la moitie du nombre propof(é
parlafeconde partie dela 19.propofitid du 7 liure, & com-
meil foitainfi que 2. mefure le ndbre pair pris, auf{fi l'autre
mefurera l'autre parlaconuver{edela 2 2. deffinitionduy.
liure. Mais vn ndbre mefurac va nombre impair eft impait
parla 2 9.deffinition de celiure, & parainfile nombre paic
propofé fcra toufiours mefur¢ d'vn ndbre pair par vaim.

air,& fera pairemét impair,par lag.deffinitio du 7.liure.Le
ndbre ppof¢ doques fera tac feulemér pairemét impair ne
pouuirt pas efire paircment pair,a caufc de fa moitie qui eft
impaic pour pouuoir eftre paitemét pair & pairemée Tpair.

34
$i'yn nombre pairw'est pas double depuis dewx,¢r n'a pas la mo.tie impair,

ile pairement parr ¢~ parrement impar.
FORCADEL.

Carlamoitic d'iceluy nobre pair,cftant pairil fera paire-
ment pair,pat la 8.deffinition du > liure, & feraaufs paire-
mentimpait,car en prenant lamoitie de (a moitie,&c. Ton
viendra a trouuer quelque nombre impair,qui meforerale
nombre propof¢ par vn ndbre pair,fi non,nous paruiédrds
aunébre de 2.0u rencdtrerds 2.8 le nobre ppofé {eroit de
ceux qui font doubles depuis2.ce qui eft impofsible,nepou
vit paseftrel'vn & l'autre:& cendbre impair la auquel 'on

wiédra mefurerale nobre pair propofé par vn nobre pair,

{in le nobre pair propofé feroit impair,parlaz 9. ppofitié

deceliure , & parainfile nobre pair propofé fera pairemét

pair,& pairement impair, parla 1o dcfﬂnitionlgluly.liurc
. _ ij
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Stfont tant de nombres quwon Youdra continuellement proportionaux,¢r du
fecond ¢~ dernier fe leuent d'egasx au premuer, tout ainfi que l'exces du fecond
feraaupremier tout ainfifera Lexces dudernier a tous ceux quiantecedentle
aernier.

FORCADEL.

Car tant de nombres quon voudra continuellement
proportionaux,l’exces du fecond au premier contiendra v--
ne fois moins le premier que ne faiét le fecond, & par ainfi
le fecond contiendraautant de foisle premier,comme l'ex
ces du fecond au premier contient le premier, & le premier
dauantage,& l'exces du troifieme au fecond contiendra v-
nc fois moins le fecond,que ne fai& le troifieme, & par ain-
file troifieme contiendra autant de foisle fecond & le pre-
mier,comme I'exces du troifieme au fecond contient le fe-
cond,& le premier dauantage : Aufsi I'exces du quatrieme
au troifieme contiendra vne fois moins le troifieme, que
nefai& le quatrieme, & parainfile quatrieme contiendra
autant dcfois le troifieme,le fecond, & le premier , comme
Fexces du quatrieme au troifieme contientle troifieme , &
le premier dauantage,&c. comme ie 'ay misd l'interpreeas
tion de 'Arithmetique de Gemme Phrifon, & parainfien
fouftrayit le premier du dernier,la raifon de larefte d tous
les autres fera cdme Pexces des deux premiers au premier.
Mais 12 o1t voetelle & manifefte conception defaudra,ceft
adire,ld ou elle ne pourra pas auoir affez de force d I'écorre
de celuy qui voudroit direle cotraire de ce qui eft propofé,
la demonftration en fera faiGe ainfi. Il eft certain que larai
fon de la difference du dernicr nombre au penultieme, au
penultieme,{era comme la difference du penultieme com-
me dérnier d fon penultieme, & c. toufiours parla 17.pro-
pofition du g . liure, iufques d cc quela raifon de la diffe-
rence du troifieme au fecond,au fecond,{era comme la dif-
ference du fecond au premier,au premier, & par ainfi larai-
fon dela difference du dernier au premier,d touts les autres
fera comme de la difference du fecond au premicr, au pre-

: miet
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mier,pat la1 2. ppofitic dug.liure,ou par la 1 2. ppofici& du’
= liure,car quadily atdtde ndbres qu’s voudra ceinuclie
mét pportionaux, les differéces du dernier au penultieme,
du penulticme d fon penultieme, &c.auec la differéce du fe-
céf au premier compofées enfemble font egales i la differé
cedu dernier au premier , & le mefme aduiédra oula demd
ftration feferade mefmefi fa proportion commencedl'v-
nité, & partout par la 3.commune fentence.

243 . 81 . 27 . 9 . 3

162 . 54 . 18 ., 6

- - ..

162 - 81

54 k a7

18 9

6 - . 3

240 & 120
é -d

Ilnous faut prendre en cefte propofition q3uc d’'vne pro
portion dc laquelle la raifon qui s'eft continuée cft double
filon doublele plus grand extreme, & du double 'on fou-
ftrai& le plus petit nombre, il tefterala fomme detousles
nombies dela proportion , & fila raifon continuée eft tri-
ple,ayanttriplé le plus grand nombre, & du triple ayit fou-
ftraié le plus petitnombre,il refterale double de la fomme
des nombres de la progrefsion geometrique,&c. Carenl'v
nc la difference du fecond nombre au premier.eft egalcau
premicr, & en lautre eft double, 8 c. D’ot nous prendrons
lareigle quisen(uic C'eft afcauoir,qu’'en multipliantle der.
nicrnombre & le plus grand d'vne progrefsion’ geometri-
que par lenombre,ou cela parlequel la progrefs:d s'eft faia
&e, & fouftrayant ler.ndbre dece qui en fera produi&,lare
fte eftic diuviféc parle nébre, ou cc?a qui amultipli¢ moins
I'vnité,donera pour cobi€,oun il en viédra,lafommedetous

. les nombres dela progrefsion propofeée,ce quei'ay aufsidef

ia efcriven autre licu.

*+ Sidepus l'vmiré font expofex denombres quelconques continuellement en ls

doubleproportion,iufqu'a ce que tous le compofe foit far& premier, ¢ sceliny tous
Lo ' ‘ P iij




o . . - s .
n3- LE IX. LIVREDES ' ELEMENS
multiplié par le dernser en engendre quelqw autve, [engendre [era par faict.

FORCADEL. ‘
Carla raifon del'vnité au dernier fera comme du nom-
brepremier au produict,& par ainfi autanc de milieux con-’
unucllement proportionaux,qu’il ya entre Pvnité & le der
nier nombre,autanty en aura entee le nombre premicr &
le produi& contimuez en la mefme raifon,parla 8.propofi-
tion du 8.liure.Or la raifon du penultieme depuis Pvnité au
dernier,cftant telle que du nombre premier a celuy quiluy
cft pres,par la2 2. detfinition du 7 liure, il eft certain que le
nombre penultieme depuis I'vnite mefurera le produé pac
" celuy qui eft pres du nombre premier, & ccluy quieft pres
du nosbre premier mefurera le produiétpac le penultieme
depuis I'vnité,par la 19 propofition du 7.liure, auffi la rai-
fondeceluy qui eft pres du penulueme depuis I'vnicéau
dernicr eftic celle que du nobrepmurer au3.depuis luy,par la
2 2.dcflinition, & par la 1 4.propofition du 7.liure,il eft cer-
tain que celuy nombre pres.du penultieme depuis P'vaice,
mefurera le pduié pacle 3.depuis ke nobre pmier & que le
Ppduiétferamefure do troiﬁcrr!c,dcpuis lenobre pmuer par
le nambre pres du penultieme depuis Pvnicé,par ladilter 9
propofition du 7 liure,8&c. Mais ayant fouftrai&t le nombre
pmierdu pduict la refte feraegale avx nobres de la propor
€10 double antecedés au produié,par la precedéte propofi:
ud,& en adiouftitd'vne parele ndbre pmier & de lausre p
la porpottion double qui commenceal'vnit¢, Pon aurale
produi& egal aux nombres de laproportion double ante-
cedens an produit auec la proportion dauble/depuis Fvni
té par la 2.commune fentence: Et ledi@ produié n'auraau
cune autre partic fi non celles ou outte celles qui font dend
mées des nombres des deux proportions, carsil en avoit
quelquaotre,il ferorr mefuré du dendmateur dela partie.p
la 40. propofitié du 7. hure, & par ainfi i (eroic mefuré de
quelg autre,nobre quine feroit pas des deux pportids:mais .
‘ucun autre nombre que ceux quifontaux diétes deux pro
- ~rtions ne mefurera pas le produi&, cars'il y auoit vo nd
veemefurant te produi@ & n'cftant pasnide la progreisid
com-
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.¢dmécant & I'vnité,ni de celle qui cdméce au nébre pmier

il le Mefurcroit par va ndbre, lequel ne fgauroiteftre dela
,perefsid qui cdmence 2 Pvnité, pource 4 le mefuric feroit
dc l'autre proportion, ou bien,le mefurant ne mefurera ia--
mais le produiét (luy effantautre que de ceux des deux pro
portions)par va nombrede I'vne ou del'autre proportion, !
car le mefurit feroit de 'vne ou delautre proporuon,mais.

" la raifon du nombre par lequel le mefurane mefure le pro-
~ duitau dernier nombre de la progrefsion qui commence

al'vnité, eft comme du nobre premier au nombre qui me-
fuse le produiét,par la feconde partiede la 19 . propofition
du~.liure,& le n6bre par lequel le mefurant mefurele pro-
dui& ne mefure pas le dernier nobre de la progrefsié com~
mengantd I'vnité comme n'eftant pas d'icelle progrefsiony
parla 13 . propofition de ce liure, aulsi le nombre premicer
ne mefurera pas le mefuranc,par la conuerfe dela 2.2. detfi-
nition du 7.liure,& parainfi le nombre premier & le mefu-
sant {eront premiers entr'eux,par la 3 1. propoficid du . lic
ure,& feront les plus petis en leur raifon,par la 2 3.propofi-
tion du 7.liure, & mefuceront egallement ceux quiferont
en leur raifon,par la 2 1.propofition du 7. liure, & par ainfi
le mefurane me(urerale derniec nombre de la progrefsion,
commengant a l'vnité,8¢ fera de ceux de la progre{sid, com
mengant d ['vnité,par la1 3.propofitid de ce liure, ce qui eft
imgof(sible. Ou bien,laiffant quel ferale nombre par lequel
ke mefurdt mefure le pduict,la raifon du mefurir au dernier
nobre dela pportion qui comenced l'vnité, feratelle que
du ndbre premiee au nobre par lequel le mefurde mefure le
produi parla 1 9.propofitior du 7 liure, & pource que lg
mecfurant, ne mcfure pasle i derniernombseparla 13,
propofitié de celiure, aulsi le nombre premier ne mefure-
ra pas le nombre par lequel le mefurdc mefurele produid,
ar la conuerfe deladiéte 2 2. deffinition du 7. liure, & par
ainfi lc ndbre premier fera premier auec le nombre par le-
quel le mefurant mefure le produi,& feront les plus petis
en leur raifon,& mefurcront ceux qui feront en leur raifon
- P iiij
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parlesdi&es 3 1.23.2 1.propofitions du 7.liure, & par ainfi-
le nombre, par lequel le mefurdc mefure le produiét mefu -
rera le dernier nombre de la progrefsion commengantal'v:
nité,& fera de ceax de la progrefsion qui comence 4 l'vnité -
nc pouuant eftre autre, parla 1 3. propofition de ce liure,&
le mefurac fera de autre progrefsion pource qu'van chacun g
nombre de Pvne progrefsion mefure le ndbre produit par
vn ndbre qui oft en lautre qui luy eft raporeé,en cefte forte:
le nombre delaprogrefsion qui comence d 'vnité, auquel -
eft egal lenombre par lequel le mefurac mefure,au dernier
nobre dlicelle progrefsid,aura laraifon du ndbre pmicrau

. nombre delautre progrefsion qui commence au ndbre f-

mier eftac autdc loig du nobre pmicr cdme l'autre,ou celuy -
qui cft en la progrefsion qui comence d I'vnité left dudetr
nier pombre dela progrefsion commengant a l'vnite,parla
2 2.dcffinition du 7 iure,ou par la 1 4 propofition da 7 li- -
ure,& par ainfi lenombre dela progrefsion qui commence
al'vnité eftant muleipli¢ patle nombre qui eft en l'autre p -
grefsion,produira autant comme le dernier nombre dela -
progrefsioncommencant d Pvnité multiplié par le nombre *
pmier pacla 19. ppofitic du . liure, & parainfi le produi&
defdicts deux nombres fera egal au produi@t du nébre me-
{urant,multiplié parle nombre par lequel il mefurelepro-
dui&,par la 1.comune f(entéce, & la raifon dundbre quieft -
en la progre(si6 qui cdmence a I'vnité au ndbre parlequel -
le mefurac mefure,feracdmele mefuritau nombredelau - v
tre proportion, & le nombre quieft en la progrefsion com : g
mengant d 'vnité, eftant egal au ndbre par lequel le mefu.
ric mefure,le mefurat aufsi fera egal au nobre de lautre pro -
grefsio,par la 2 2.deffinitiddu 7.liure,ce qui eft impofsible, -
cela aufsi p lequel le mefurit mefure le pdui ne fera'pasl'y -
nité,car lors le mefurir {eroitle pduitt mefme, le pduitt
doques nepouuic pas eftre mefuré d'autre nobre, quede
ceux qui fontaux dictes deux pportids,& eftac egal d cout
cela quiluy eft antecedér, c'eft dfcauoir A toutes fes priesp
la 39 propofition duy.liure, il fera nombre parfai& parla - -
dernicre deffinition du 7. liure. '
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Nous fcauons par la 1o0.propofition de ce liure, que d'v
ne progrefsion geometrique,commenganta 'vnité,file nd
bre pres del'vnité,n’eft pas quarré, &c, tous les aucres ne fe+
ront pas quarrez,excepté le troifieme depuis 'vnité, & tous
ceux qui en laiffent vn,&c.car celaa efte prisenla 8.propo-
fition de celiure.d’ou s’enfuyura que dela proportion dou
ble continuée commengant a 'vnité,le quatrieme nombre
depuis I'vnité,& tous ceux qui en laiflent vn,ne ferGe poine
quarrez,mais tout ainfi quadiouftant I'vnité au nGbre pres
del'vnité,ceft d fcauoira 2.ilen vient 3.quieft nombre pre
mier,aufsi du quatrieme nombre depuis I'vnité, & de tous
les autres qui en laiffent vn,foultrayantl'vnité,il reftera vn
nombre premier, & combien que du troifieme nombre de
puis Pvnité ayant fouftrai& Pvnité, il refte vn nombre pre-
mier,il n’cft pas ainfi de tous les aucres nombres de lapro-
grefsion double commengant d 'vnité quiapres le troific-
me depuisl'vnité,en laiffenc vn, pour laraifon queie diray
maintenantl! eft certain que toutnombre quarré contient
autant de foisle nombre qui eft faracine quarrée,comme
ily ad'vnitez au nombre qui eft fa racine quarrée, & par ain
fi il contiendra autant de fois le nombre moins I'vnité, qui
cft fa racine quarrée,commeily a d’vnitez en fa racine quar
réc,& le nombre qui eft {a racine quarréc davantage, & par
ainfifi dudi& nombre quarré fe fouftrai& 'vnité, le nom-
brereftant fera mefuré du nombre moins vn, quen'eft fa
racine quarrée, & le nombre refbant fera compofé parla 1 4
deffinition du 7.liure.Exemple 2 5.eft le quarré de .8 con
tiendra §.fois 4.& §5.dauantage,il contiendra aufsi 6.fois 4.
& 35.dauantage, fidonquesde 2.5 . fe fouftrai& 1 . il reftera
24.lequel feramefure de 4.par 6.0u par 6 fois, & fera com-
pofé,& comme 4.cftant le quarré de 2.contient 2.fois 1. &
2.davantage,ceft d dire 3.fois 1.& 1.dauantage, fide 4. fe
fouftrai& 1.il refte 3.lequel eft mefuré deI'vrite par 3.8 I'v
nité n'eftant pas nombre, nitrois nombre compofe, il eft
certain que 3.(cra Lacfuré tant feulement de l'vnicé , & fera
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premier parla 1 2.deffinition du . liure, & ceft pourquoy
4 moinst.ceftd fcavoir3.(& 4.cft quarréen ladi&e progrel
fion double geomettique ) nous faict trovuer va nombre
parfai&t,eftant multiplié par 2.par cefte propofition,lequel
nombre parfai&t et 6.qui eft pairement impair,par la 9.def
finition du 7. liure, ou parla 3 3. propofition de ce liure, &
de touslesautres nombres quarrez dicelle apres en avoic
leué 1. nereftant pas vn nombre premier, les nombres re -
ftans nc nous peuuent en rien feruir pour 'inuention d'v
ndbre parfaict. Mais fi d'vn chacun des ndbres nd quarrez
de la progre(sid double excepré de deux fe fouftraict I'vni-
té,le nobre reftireftac 1.& ettant multiplié par le plus petit
quarré, ceft d dire le plus petit nobre deladitte pgrefsio g
luy eft prochain,il en viédra vn nObre parfaict par cefte pro
pofition, d'ou nous pouuonsprendre quelenombre,des

nombres parfaits eft infini,carla progeefsion double, ¢5- -

me les autres, {e peut continuer en infinite . Ec vn chacun
des nombres parfaits ainfi produiét,fera pairement pair, &
pairement impair,ou impairement pair,par la 1 o.deffinitio
du 7. liure, ou par la 3 4.propofition de ce liure, Aufsi tous
les nombres parfaiéts feront non quarrez, par la 1.propofi-
tion de celiure,cariln’y a point de ndbre premier qui puif-
{c eftre quarré,parlar 9.deffinition du 7 Jiure,tout ainfi auf
fi que par la 21 deffinition du mefme 7. liure, vn nombre
premier ne peut eftre cube,& ayant donné julquiicy enco-
re ces trois liures i'embrafferay toufiours labonne affe&id
que Dicu m'adonnée de proufiter,de tout le pofsible qu’il
me donnera, dma nation, aux ftudieux & a ceux quiap-
prennent, ‘
Fin dunecufiemeliure,




