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COMPRENANS TOVTE LA SCIEN.
ce des nombres , traduits & coms-

mentez par Pierre Forcadel de
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EXTRAICT DV PRIVILEGE DV ROY.

Ar priuilege du Roy,donné a Fontainebleau le xiij.iour de Mats,1563.ii
et permisaiM.Prsrxx Farc apxr profeflcurordinaire dudit Sei-
gocur és Mathematiques en I'vniuerfieé de Paris dechoifir & commer-
tre tel lmpximcmdoze &diligent,qu’il cognoiftra cftre fuffifant pourfi.
delemét imprimer ou faire impzimer les liures des elemés d'Enclide par luy tra-
dui&ts & commentés, Inhibaat (ledi& Scigncur)i tous Imprimeurs,Libraires
Marchands & autres quelconques , qu'ils n'ayens 2 imprimer ou faireimprimer

auctns des difts liures n'y ceux mettreen vente iufques au temps & teuniede”

fept ans & compter du ivur que la premiese impre(sion fera parachenée Ecce
furpeinc de confifcation des liures qui fecronucront eftre anlerement impri-
mes, & d'amende arbirraire,tant enuers le Roy qu'enuersledit ForcApsL
& des intcrefts & dommages de 'imprimeur pailuy choily & eflu, le tout pour
Jes caufes & raifons contenucs & amplement declarées audié priuilege. Ainfi
figne Par e Roy enfon confril,Bonand Et fcellé du grand feau, decire iaune.

LediF FORCADEL apermis & Charles Perier, d'imprimer ou faire impri-
mer les liures des Elemens d eudide infqucs au terme de [ept ans finis ¢~ accom
plis,a commencer duionr que lefdits bures feront acheucs d imprimer.
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MONSEIGNEYVYR LE TRIEBSI L-

LYSTRE CARDINAL DX CHASTILLON,
Conte de Beauuais, PIERRE FORCADEL. Salut. -

, ONSEIGNEVR, meftant parle
) paflé,& mefime au temps deces der
niers troubles entre autres eftudes,
P & {ciences Mathematiques , em-
| ployéalatradu&ion des Elements
S d’Euclide,en noftrelangue Frangoi
fe,& les ayant commentez & expofez detrefclaires

& tresfaciles demonftrations, fefpere moyennant

l'aydedelaquelle Dieua fauorifé mon labeur,auoir
beaucoup profité au public, & que non feulement
- ceux de cetemps, mais aufli ceux qui viendront a-
pres,outre le contentement & vtilité qu'ils en pour
ront receuoir,{eront poulfez & artireza l’eﬁ:ugc de
f1nobles {ciences,dont pour I'opinion dela difficul
té, ils ont efté revoquez & retirez iufqu’icy . Or
M ONSEIG NE VR,ayantducommencement ac-
compli les {ix premiers liures quifont eftimezles
plus communs, & qui ontefté par ce moyen expo-
fez par autres.le me deliberé deflors de parfairc tou
tel'ceuure,tant pourn’y auoir encor dcpu}i: les An-
1
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' ciens,aucun mife lamain, qu e pour rccognoiﬂ'ancc
aulli du bien & honneur qu'il a pleu ala maiefté du
Roy me faire,de me receuoir aunombre de fes le-
¢éreurs Mathematiciens en cefteVniuerfité. Et pour
ce,M ONSE1GNEYV R, quil nveft fouuenu de Thu-
manicé qu’il vous pleuft me monftrer c'eft hyuera
la Cour, quandie vousfeis la reuerence, ay bien
ofé prendre la hardiefle de vous dedier,ce feptieme
liure,qui eftle premier de I'Arithmetique d'Eucli-
de,efperant que receurez ce fruict de mon labeur
de tcﬁe volonté, quauez accouftumé toufiours fa
‘'uorifer les lettres & lavertu, de voftre benigne gra-
ce,a laquelle, MONSEIGNEVR, fi iecognoy a-
uoir faié chofeagreable,ie me parforceray a Fadue
nir, Dieu aydant, vous dedier plus grandes & hau-
tes ceuures,comme dés d prefent ie vous dedie mo
feruice Pcrpctucl. De Paris,ce ro. de Januier. 15 6 5.
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LE SEPTIEME LIVRE DES
wrne’ ELEMENS D'EVCUIDE TR A-
DVYyIiIcT 3T CO_MH‘NT. PAXR
P.Forcadel de Beziés.
DEFFINITIONS.
o~ N 'V NITE et felon laguelle, une chafcune chofe qui

est, f¢ nomme une.
_ FORCADEL.

v Euclide apres nousauoir enfeigné aux
=/ quatre premiers liures,8 au fixieme, les
Y premiers clemens de lageometrie, & au
- 8 cinquiemc, les Elemés des raifons & pro

portiGs difsibles & indifsibles,en ce 7.8.& 9. liures, il nous

-veut enfeigner les premiers Elemés des nombres difsibles,
Et pource que le nombre,eft fai d'vnitez, commeil nous
dira en lafuivance deffinition,il nous di&t en cefte cy,qu’eft
ce quel'vnité qui eft,celle (elon laquelle toute chofe qui et

- fenomme vne,ou tout ce qui eft {c nomme vn.

L2
- Mais nombre,est La multieudé compofee de plufieurs unisex.
' FORCADEL.

Comme quand nous prenons deux vnitez enfemble,ce
2.lieft nombre, & 3.fai& detrois vnitez eft nombre. &c.
L'vnité doncques mefurera vn chafcun nombre, & aufsi
nombre eft vae multitude mefurée de I'vnité,mais notons

-quela progrefsion qui commence d 'vnité, & saugmente

~de I'vaite,comme 1.2.3.4.5.6.7. &c . eft nGmée la naturel-

le fuite ou progrefsion arichmetique.La 3.9.10. & 3 6.pro~

pofitions du 1 liure,& les femblables dcs-aurrc;\liqgcs pre-
iij



€ 1LEVII LIVRE DES ELEMENS

cedens & {uyuans monftrent affez dequoy fe fai& lenom.
bre ceft i fcauoir dela divifion du continu, & commeileft
ainfi que toutes chofes font confiderées ou en nombre, ou
en pois,ou en mefure,le nombre ayant pris pour {a mefure
famcufe'vnité, lamefure aprisle pied, commelalignele
pied cn longucur,&c.& le poisa prisFonce.

Partie eft un nombre d'un no»'ibie,le; plus pecit dusplus grand , quand le plus
petit mefurele plus grand. o
, FORCADEL.

Et vn plus petit nombre mefurant vn plus grand fe di&
eftre la partic du plus grand denommeée dunombre parle-
quel il mefurele plus grand,2.donquesferala 3. particde 6
pourceque 2. mefure 6.trois fois,la partie aufsi d'vn tout,
clt cellelaquelle cftant prife pluficurs fois felon la naturelle
fuite des nombres fait le tout,cefte deffinition aufsi re(pod
ala 1.deffinition du y.liure,Mais il nous faut prédre icy que
«quand deux nombres feront la partic de deux autres nom-
bres va chafcun du fien aucant quil y aurade I'vn des plus
petis 4 fon tout,autant y en aura delautre plus petic, 3 fon
autretout.

Bt parties,quand ilnele mefure yoi:t,.

FORCADEL. 7
s.donques fera les parties de 1 2.car 5. eftant pris 2.fois
£2i& moins de 1 2.& eftant pris 3 .fois,fai&t plus de 1 2.aufsi
6.(cra les parties de 2.1 .car 6. eftant pris 3.fois, fai& moins
-de 2 1,& eftant pris 4.fois fai& plus de 2 1. Maisfil'vnité me
fure tant feulement deux nombres inegaux, alors le plus po
tit fera les parties du plus grand nombrées du plus petit &
denommées du plus grand,comme 7 .(erales 7.douziemes
de 1.2.Et fideux nombres inegaux font mefurez de quel-
que nombre(le plus petit cftant les parties du plus grand)le
: glus.pctit {era les parties du plus grand nombrécs dunom-
re par lequel le plus grand mefurant mefare le plus petit,
&
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~ mombre pair. .

DEVCLIDE .
& denommées du nombre parlequel ledi& mefurant me-
fure le plus grand, & parainfi 1 8. fcra les 3.cinquiemes par-
tiesde 3 0.car 6. mefurcl'vn 3. fois, & mefure lautre §. fois

Mais plufieurs fois eft le plus grand JZ plus petit,quand le plusgrand eft me-
Juré du plus pesic.
FORCADEL.
Cefte cy refpond i la 2.deffinition du . liure, 12.don-
ques fera le plulicurs fois de 3.pource qu'it eft mefuréde 3.
4.fois.
6 _
Nombre pair,eft celuy qus fe diuife en deux parties egalles.
) FORCADEL.
Quelque nombre quece foit, peut eftee partien deux
arties egalles,mais celuy qui cft diusf€ en deux parties egal.
fcs , {ans partir ou offencer I'vnité, celuy 1d fe nomme pair
en cefte deffinition, & le premier de tous les nombees, cC'eft
i fcavoir 2, eftpair, &eft tel queflant adioufté d foy mef-
me,fai& autant comme sil eft multiplié par foy mefme.

, 7
Mass impdir eff celuy qui ne fe diaife peint en deux parties egalles.Ou bien ce

Uy qui cftdifferent dunombre parrde {'vmzé.

FORCADEL.

Quand ['vnité eft offencée en divifant quelque nom-
bre en deux parties egalies,ce nombre ld eft impait:ou bien
fia va nombse pair on adioufte Fvnité,il en viendra va ns-
beeimpair,& fi en fouftrayic Ivaité d'vn ndbre pair, il refte
quelque nombre,le nombrerefté fera impair. Et le fecond
detouslesnombres,ceft a fgauoir 3 .cft impair, & eft le pre-
mier impair.Dauantaige 2. & 3. qui fontles deux premiers
nombres, nepeuuent cltre mefurez quedelvnité, & par
ainfi a.ferales 2.sierces pargics detrois.

8 : :
Nombre pairement pair,oft eluy quicf dyw nombre paiv , paryn

A iij



8 LE 1X.. LIVRE DES ELEMENS
FORCADEL.
Il nous veut deffinir en cefte ¢y & aux deux fuyuantes
deffinitions,les trois fortes de nombres pairs,& dit premie-
rement que ce nombre 13, (excepté deux)qui ne {gauroite-

ftre mefuré d'autre nombre que d'vn nombre pair cft paire
ment pait. -

9 .

Nombre paivement impair,eft celuy qui eft mefiiré d™vn nombre pair, par v

nombre vuparr.
. : FORCADEL. .
Deux eft fimplement pair, & par ainfi tovt nombre me-
furé¢ dedeux parvn nomgrc impair fc nommera, pairemét
impair,par cefte deffinition, .
10 :

~ Mais nombre imparrement pair,eft celiey qui eft mefuré 'vn nombre impair
par vanombre pair. -

FORCADEL.

Tout noembre pair mefuré d’vn nombre impair, par vn
- nombre pair,le nombre pair par lequel le mefurant mefure
le meluré n’eftanc pas pairement impair,fera pairemér pair,
& pairement impair,ceft a dire impairement pair.
11

Et nombre tmpaivement impair , eft celuy qui eft mefuré dvn nombre impair
par vunombre imparr.

FORC ADEL
- Ilnous veut deffinir en cefte cy,8 enla fuyuante deff.
nition les deux fortes de nombres impairs, & di icy,, que
ce nombrela,qui ne faurot eftre mefuré dautre nombre,
que d'vn nombre impair, cft impairementimpanr,
12
Nombrepremier cft ccliuy qus it me‘uré feulement de ['vnité.

FORCADEL,

Tous les nombresimpairs, lefquels comme 2- & 3. qui -

fontles deux premicrs nombics,ne peuuentcftre meturez
quedel'vaud, fe nomment premiers , & tousies nombres

premicrs fontimpairs €xcepié 2.kt tout nombee impait (e

¢ 3

‘/]




D'EVCLIDE. 2

£a premier n'eftae pas mefuré des nombres impairs,quifont

compris en la moitié du nombre pair, quiluy cft prochain.
13

Nombres premiers ency’ eux fone lesmefures tansfenlement de Lunivé pour me

Jure commune.
FORCADEL.

Tous les nombres premiers inegaux,comme 2.& 3.qui
font les premiers nombres,feront premiers entr'eux,carils
font tant feulement mefurez de Pvnité pour mefure com-
mune,& par ainfi,ils ferontles Plus petis en leurs raifons ou
comparaifons, ceft i dire, quil ne sen trouuera poincde
plus petis,defquels va chacun plus grand contienne autant
de fois vn.chacun plus petit,comme va chacun nombre pre
micr plus grand contiendra vn chafcun nombre premier
plus perit,& par ainfi vne chacune fra&ion reprefentée par
deux nobres premiers demeurcra ou fera toute abbreuié,
comme1y.vingtneufiemes,ou 3 1.vingtneufiemes,qui ven
lent dire qu'en me donnant 17.deniers pour les partird 2.9
hommes,il me faudroit donner d vn chacun r7.pieces egal
les d'vn denier,defquellestoutes les 29.font le denier;& en
me donnant 3 1.denier pourles partira 29.hommes, il en
appartiendrad vn chacun, 1. denier, & deux vingtneufie-
mes parties.Aufsi quand de deux nombres inegaux, le plus
grand fera premicr,oule plus petic fera premicr & ne mefu
rera pas le plus grand, ils feront premiers ensreux, & par
ainfi ces fralions 8.treziemes, & 7. quinziemes {eront tou
tes abbreniées. : :

. 1 B
! Nomlérewmpoj?,c/}kne[uréJe-qu'c?que nowbre,

FORCADEL. ‘
Combien que tout nombre foit compof¢ de pluficurs
vnitez,& par ainfi mefuré de I'vnité, cela n’empelche pas
qu’vn nombre ne puiffe eftre: compofé de pluficurs nom-
bres egaux,& par ainfi il fera mefaré de I'vn diceux, & aufsi
du nombre des nombres egaux,defquelsil eft compolé, 8¢
. B |



10 LE VIL LIVRE DEs ELEMENS
-fera nommé compofé i la difference de ceax qui font mefit
_tez tant feulemeng de 'vnité ;c'eft d fcanoir d la difference

des nombres premiers. Toat nombre doques fera premier

.ou non premiet,& tout nombre non premicr fera compo-

{é:tout nombre aufsi fera compofé ou non, & lenon come
pofé,fera premier,car ¥'il 'eft pas premier, il fera non pre-
imier,& pat ainfi compofé par la 1 . conimune fentence, ce
‘qui eft impofsible. C
1. Nombres compofex enty'eux,font lesmefirés de quelque nombre Ponrm'eﬁ«r"c
‘commune, Co - '

: FORCADEL. . . .

" Delis'enfuit que deux nombres font compofez enfem
ble,c’efta direI'vn an regard de l'autre, defquels le plus pe~
titmelure le plus grand . Les nombres donques compofez
enfemble ne peuucent eftre les plus petis,en Jeurs raifons ow
comparailons.

-

1]

) 16 L S
; “Vinnambre e it multiplier vn auire nombre ,quand autant Sunivez , qu'l
'y & enluy,autant de fois fe compofe le multiplié,¢o- ennasft vu autre.
T T - ° %" FORCADEL ,
Cefte deffinition nous enfeigne de prendre vn tout par
la valeur de'vine de fes pieces egalles,& par le nombre des
pieces qui font au tout,ainfi qu'tl {e peut veoir enla 3 6,pro
pofition du 1 .liure,nous y pouuds aufsi prendre quequid
vn nonibre multiplie vn autre,le produi& {era mefuré du
multipli¢ parle multipliant.Et de cela nous pouuons pren:
dre,que ?ui nous demandera ce nombre 13, lequel muli:
pliant 4.tai& 20.ccfera §.car 4. mefure 2o0. 5. fois, on bien
2o.partipar 4donpe g, - o o 0

. R yAN .
* - Quand deuxmombres e mkg.ipbam, enfemble,en font ‘v antresiceluy faictfe
Homme [uperficiel, €les cofbex dsceluy \font les nibres qui fe multipliét enfemble.
.. fpefiaehere : a ,Folgz:AD_EL.r q [ iphertufe
Ces nombres prodwids icy fe nomment plans;ou fupet
ficicls, pource quils peuuentcfire les contenus de plans on
fuperficiels , comme [€ voit en la mefme 3 6.propofitid, car



T "DEVCLIDE .0 - - T¥
fi vh re@angle ot antre plan,parallelogrammes tontesfois,
a 3.delong, & 4.delarge,il contiendrar2,quarrezs'il eft re
&angle,ou 12.lozanges,ourhombes ouamendes,s’il eft au
tre,& par ainfi lesnombres multipliés i'bon droi, fe nom
meront les coftezdu nombre faiék,car ils pourront eftre les
coftez d'vn plan ou {uperficie parallelogramme . Et en paf
fantnous retiendrons aufsi que la mefure fameulo des plas
eftle pied quarré. . 18 : i
- Mats quand trow nombres[e miultiplias enfembleer. font quelqu-vn,iceluy fais

fe nommefolide.Et les coftex d'iceluy,font les nombres,qui f¢ multiphem: enfemble.
. FORCADEL. ' S

v Enlaz25.& 3z;p'rogoﬁtions de 1 1.liure, nous pcmuoh's
veoir quetout folide fai&ou contenude plans paral'cles;,

ayans les trois coftez par la force defquelsil eft fai&t, mefu-
tés contiendra autant de folides egaux, & femblables que
fai& le 16g diceluy mulgiplié par le large, & le produi@ mul
gipli¢ par Fautre cofté,qui eft la propre caufe pourquoy.tels
?mercs produiéts de trois nombres multiplicz cnfemble

ont nommez folides, par vne mefme raifon, les trois nd
bres font ndmez les coftez d'iceux produits. Mais il nous
faut aufsircteniricy en paflant,quele pied cube eft lame-
fure fameufe des folides,tout ainc}x que le pied quarré eft cel
le desplans,& lautre celle des longueurs.. =~
. .19 .

* Nombrequarré eft,qui eftegallement egal. On bien, celiiy qui eff cantenu de’
deux nombres egaux. . ' i
£ FORCADEL. . + .. .
- Enrlar 17 deffinition,il nous a di¢t,que quand deux nom-
bres ou egaux ou inegaux fe multiplienc enfemble le pro~
dui& feraplan,ou fe nommera tel,& en cefte-cy il dict,qu’'é
tee cesplansla celuy qui pourraeftre produit de dcux no
bires egaux feranomme quarr¢,come pounidceftre le cote«
nud'vn quarré d caufe de lele®tio.du pied quarré,par la 46
& 3 6.propofitios du 1 .liure;& par fa 1.deffinition du 2.Ec
pour autant long que large, cela fe peut entendre, comme

_wftancvnccl nombre, ou pounant eftre le contenu d'vm



1 LE VII. LIVRE DES ELEMENS

patallelogramme autant long que large. Mais il nous faut
reteniricy que tout ainfi que le produi@ de quelquenom.
bre multiph¢ par foy mefme eft nomméle nombre quarré
dunombre qui reft multiplié,aufsi le nombre-quiseft mul
tipli¢ eft nGmé da racine quarrée da mefme produidt, quad
donques on nous demandera la racine quarrée de quelque
nombreaon quarré, nous pourrons re(pondre, quclie ne
fera pasla racine quarrée du nobre quarré plus prochain, ¢
plus grand,que le nombrepropofé. Maiselle fera laracine
quarrée,du nombre quarré, plus prochain & plus petit que
le nombre propof auec vn plus,qui ne peut eftre exprimé,
& 1cy commencent les racines quarrées fourdcs.
20
Nombre cube eft,qui eft egallement cgalegallement.Oubien celiey qui ft con

tens de erois nombres egaux.
FORCADEL '
Enla 18.dcflinition il 2 di&, que quand trois nombres

egaux ou incgaux fe multiplient enfemble,lenembre qui
en eft fai& fe nomme folide, & en celte cy il nous dit qu'e-
tre tels folides celuy qui pourra eftre produict ou fait de
trois nombres cgaux {e nommera cube, 4 caufe de Peleic
du pied cube pour la mefure des folides:aulsi va folide faic
ou contenudeplans paralleles,ayant les trois coftez egaux
cogneus contiendravn tel nombre de folides contenus auf
fi de plans paralleles egaux & femblablesentr'eux. Davan-
ge finousprenonsvne ligne mefurée, & dicelle nousen
dreffonsle cube zinhi quil et demonfiréenla 1 5. propofi-
tien du 1 3.liure,il contiendra autant de ‘pieds cubes com.
mezfle prodvi@t du quarré de ladi@e mefure muleiplie
parlamefme mefure, & ce feea par lesdi&es 2 5. 8¢ 3.2 pro-
pofitionsde 1 1.liure. Quid donques 'oa nous demande-
ralaracine cubede quelquenombre cube , nous pourrons
dirc que ce ferale nombreduquel lequacré malciplic parje
nombre mefmela fai&.Et fi 'on nous demade la racine cu-
be de quelque nombre non cube, clle ne fera pascelle tti;u

- cube

-




DPEVCLIDE. = 13

«cube prochain plus grand que le nombre propofe, mais clle
ferabiéla racine cube du nombre cube prochain, & plus pe
tit que le nombre propof(é & vn certain plus quine fe peut
dirc ou exprimer, & la ont commencé les racines cubes
fourdes.

: 21 .
- Lesnombresfont proportionasx,quand le prewmsier ef fe mefme plufieurs fois,
ou bien Ls mefme partic,on bien les mefmes parties du fecond,comme ebt le trosfie

me du quatrieme.
FORCADEL. )

Par cefte deffinition quand il y a quatre nSbres defquels
le premier eftanc parti par le fecond fai& autant commele
troifiemecftant parti par le quatrieme, & au contraire, ou
conuet{cment,ces quatre nombres. 13 font proportionaux,
ceft A dire partis egallement le premier par lefecond, & le
troificme parle quatrieme.& icy nous pouuons prédre que
quatre nombres font proportionaux’, defquels le premier
cft cgalau fecod,& le troifiemeau quacrieme, car telles par
tics que fera le premicr du fecond,telles ferale troifieme du
quatrieme,ceft 4 f¢auoir toutes . Aufsi trois nombres ferde
proportionaux, quand le premier ferale metmepluficurs
fois,ou la mefme partic, ou bien les mefmes parties du fe.
cond,comme fera le fecond du traifieme.

: 22

Les nombres fuperficiels ¢ folides font femblables,qui ont les cofbex propor-
tionaux. : :
o FORCADEL. -

Pourbien entendre cefte deffinition ,il nousfaut fca-
aoir quelescoftez de deux nombres plans ou.{alides fe re-
gardent en dewx fortes,, & premicremét des nombues plas,
lalargeurdel'vnregardelalargenrdelautre, & fa logucur
laldgucur de l'autre, & alors les coftez ainfi regardez fend
ment de {femblable raifen enla 11.deffinicion du 5 liure.
Ecceft cela.queles Archite&es nomment ferapporter : de
1a aufsi lalongueut.d'vn chacun regarde fa largeor, & au ¢d
traire . Evalors que dedeux nombres plans, les coftéz rap-

B iij



‘14 LE VII. LIVRE DES ELEMENS
“portéz, ou autrément font proportionaux, ala fimilitude
‘des coftez des plans cquiangles,ils fe nomment fuperficiéls
‘femblables,comme aufsi les plansferoyent femblables,pat
da 1.deffinition du 6.liure. Aufsi lestrois coftez de deux nd
bres folides fe regardent en la mefme maniere, c'eft 4 fcat
uoir le long,le large,& la haateur de'vn,au long, au large,

-& dla hauteur delautre, & lors quetels coftez dedeuxnd

"bres folides font proportionaux,iceux fe nomment folides
femblables,a la fimilicude des folides femblables , defquels
ils peuuent eftre les contenus,par la 9 defhisition,8 277.pro
Jpolition de 'vnzieme liure,8 icy nous pouuds eftre adues.
xis que dc deux nombres fuperficiels femblables , fil'va d'i-
ceux cft quarré,lautrele fera aufsi, & de deux nombres {oli
'des femblables,fi vn eft cube,}'autre le feraaufsi. Nousvoy
,onsaufsi infqu’icy, quen la 1 3.deffinition,enla 1 5.& ence
Jte cy eft faie vne certaine comparaifon, ouilyavn cer,
Zxain regard de deux nombres, 'vn ap refpect delauwre,

i L 23 . . ‘

. Nombre parfaitestcelny %ug/; c%ai a lgﬂii p;trze:. '
+ - Deld s'enfuit que les nombres qui ne fouffriront pas
¢ela,ferontimparfaiéts,mais les vns féront diminutifs, c'eft
a fcauoir ccux,defquels les partics fer6t moins, & les autres
abondans defquels les partics feront plus que ¢ tout.

q t

‘ Deffition du nombre millewproportionel.”
Vi nébre ce dit eftre, milliea proportionel, entre deux
mombres,quand laraifon du plus grid;diceluy cft relleiqui
<ft d’iceluy au plus petit. Ou bien quid laraifon de Pvn des
extremes,diceluy eft eelle,qu'eft d'iceluy,d I'autrc extreme.
- - PROPOSITIONS. - R
* Deux nombres inegdux eftans propofez,fienlewant toufionrs ,le plus petit’,
du plus grad,parquelque alterne f:uﬂ rachd, ¢ leveftant nemefure iamais lepre
edentsufqu a ce quilveste lonite , lesnombres propofex; ducommenaement fe-
POULPTCTIETS.CNET %, LT ’ IR

. D T

.
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’ Quand deux nombres inegaux font petis,il eft fort facd
le de cognoiftre si'ls font premiers entr'eux ounon,car fi l¢
plus grand eft premicr,iceluy ne mefurantiamaisle pluspe
tit,ils feront premiers entr'eux,nous auons veu aufsi, qué
le plus petiteftant premier, & ne mefurant pas ke plus grad,
ils (eront premiers entreux. Et s'ils font rous deux compo?
{¢z,oubienils feront compolez d'autantde nombres I'vr(
quel'autre, oude plus de nombres I'vn que!Fautre, & en
juelque {orte qui foyent compofez,fil'vn dcs nombres/

efquels cft compofé I'vn,ne mefure pas l'autre,icenx deux
nombres feront premiers entt’eux,par la 1 3.deffinition de
ce liure,car ils n'auront iamais que I'vnité pour commune
mefure . Les fra&tions doncques faies de tels nombres fe:
ronc toutes abbreuiées. ' o
" Mais foyent deux nombresinegamx, on grans ou petis;
pourfcauoir dires’ils feront premiers entr’eux ou non (car
tout ainfi quetout nomibre eft premier ou non, aufsi tous
les deux hombres forit premiers entr'eux:ou non ) il nous
di& qu'il nous faudra partir le plus grand ndbre par le plus
petit,& le partiteur par le nombre qui reftera, pour n'offen
cer Pvnité,continuant vne telléfacon departir , iufqu’a ce
gue hous tfouuions qu'il refte Pvnité ou nalle.(car ceft au-
tant ; commie lever le plus petit da plus grand, tanc defors
qu’il fé pousra faire), & que quand il reftera lvnicé les deux
nombyres premicrement pris , feront premicers entr'eux. E¢
pour en faire la demonftration, il nous faut prédre premie.
tement les chofes qui senfuyuent. - - e

. Lé plusgrand nemeforera p‘as’.lc”plm}petit.v o
. 2 -

' Celaqai mefutequelque chofe,micfurera le pluficurs fois

de la mefme chofe. S ey

. Celaqui mefure le tout,& le foultraict,mefurera la refte,
e s iy
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Quand donc en diuifant le plusgrand nombre parle
plus petit, 8c. Il refte bvnité, fi les decux nombres ne font
pas premicrs entr'cux ils feront.compofez, & par laconues
fedela 1 .defhinition,ils feront mefurez de quelque nom- -
bre, lequel mefurant le tout & le fouftrait & lepluficurs
fois du fouftrai mefurera la refte,il mefurera donquesI'v-
nité ce qui eft impofsible . Sidonques l'on me propofe ces
deuxpombres76.& 27.pour favorr dire &at cefke propo-
fition s'ils font premiers entr'cux, iediuiferay 76. par 2.
(c'eft ddire,quede76.i'en leueray 27.tant defois quiil fe
pourra faire)& il reftera 2 2.ic diuiferay 27.par 2.2, il refte-
1a g.iediuiferay 2. 2.par §.il reftera 2.& g.cftant gatti par 2,
il refteral'vnicé, & par ainfi ie diray que lefdi&ts deux nom.
bres,76.8 277.feront premicrs entreux, fi non, ce nombre
13 qui mefurera76.& lc ploficurs fois de 27.il mefurera 2.2
& quimefure 27. & 2.2.il mefurera §. quimefure 22, & le
pluficurs fois de §.mefurera 2.8 mefurant 5. & le plufieurs.
fois de 2.il mefurera I'vnité, ce qui eft impofsible.

. 2 5 : ’ o
7¢ 5" z”l‘ . “'[4 s > )
Y 11t} xz . § . z )
). | 1 ‘

Nous pouuons prendre icy incontinent,que deux nom:
bres diftans del'vnité feront premiers entr’eux, & par ainfi
la fra&ion faite.d’iceux.fera toute abbreniée, deux nom-
bres aufsidefquelsle plus petic feraimpair, & le plus grand,
plus ‘gr@nd'que_lc plus petit de 2.fcront premicrs entr'eux,
& lafra&id faite d'iceux demeureratoutcabbreuiée,le plu
ficurs fois aufsi-d’'vn nombre impair, & 2. plus que le plufi-
‘eurs fois,& le nombre impair {eront premiers entr’cux, &c.

2.
:  Deux nombres qh ne [oyent paspremiers emty'enx.cfians dounez , trouner la.

plus grande commune mefure d'sceux.
‘ ‘ FORCADEL. ’

En ceﬁevéy il veut-dire que quand en diuifant vn plus
grand nombre,par vn plus petit,8zc. Il refte I'vnité,cos deux
nom..
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nombres.1d font premiers entr'eux,de li s'enfuiura que de

deux nombres inegaux en diuifant le plus grand parle plus
petit,&c.S'il refte rien,ils feront nd premiers entr'eux, c'eft

"a dire compofez cutr'eux, & que la plus grande mefure d'i-

ceux nombres premieremét partis,ferale dernier particeur
& pour en faircla demonftration, il nous cft neceflaire de
prendre ce quis'enfuiét, , '
- Cela qui mefure deux chofes {eparées, les mefurera eftas
mifcs enfemble, - o

Sidonques en dinfane le plus grand nombre par le plus
petitil refterien,comme il foit 2infi que nous cognoiffons
parla, quele plus petit mefure le plus grand, il senfuiura
que le plus petic fe mefurant aufsi foy-mefme,il fera la mefu
re communc des deux nombres propofez, & la plus grade,
car 1l y en auoit vne plus grande, il cft certain qu'van plus
grand nombre mefureroit vn plus petit, ce que ne fe peut
faire Mais fi en divifanc le plus grand par le plus petit, il re-
fte quelque nombre,&c. (car ceft autant que leuer le plus
grand du plus petit,cant dc fois qu'il fe pourra faire,8&c.)iuf
qu'i ce quil refte rien.Alors le dernier partiteur mefurant
le dernier parti mefurera les autres partis, & par ainfiil me-
furera les deux ndbres propofez,& ferala leur plusgrande
mefure,find, la pl° gride mefure mefurcroit le dernier par
titeur,ce qui eft impofsible.Quand d5ques 'on me donne-
ra ces deux nombres compolcz entr'eux.27.& 9.pour trou
uer laleur plus grande mefure,ic diuiferay 27.par 9.8 pour
ce qu'il refte rien,je diray de cela que la plus grande mefure
dc 27.8& de g.fera 9.mefme,car fi vn plus grad nombre que
g.mefuroit 27. & 9.il mefureroit 9 . ce qui cft impofsible,
Mais fi 'on me propofe ces deux nombres compofez entre
eux,76.8& 2 8.pour entrouuer laplus grande mefure.Ic par
tiray 76.par 2 8.il reftera 20.ie partiray 28.par 2 o.il reftera
8.& 20.parti par 8.il refte 4.& en divifant 8. par 4. 11 refte
rien,parquoy ic diray que 4. mefurcra mes deux nombres
propofez76.8& 28.car 4. fe mefutant {oy mcfmcc& mefu-
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rant 8.il mefurera 2 0.puis 4.mefurant 20. & 8.il mefurera
28.quieftI'vn des nombres propofez.il mefure 20.% §6.il
mefureray 6. quieft 'autre nombre, & 4. fcralaleur plus
grande mefure, i non ce nombre la plus grand que 4. qui
mefurera6.& 2 8.il mefurera 20.il mefurera 8.& mefure-
1a 4.cequi eft impofsible.

2 4 ©
26 30 28|t 222 gl
28 viale il bt P
af ,
CORRELAIRE. .

Etdela il eft manifefte que fi va nombre mefure deux
nembres, il mefurera aufsi la leur plus grande commune
mefure.

Nous pouuons maintenant entendre plus clairement,
que quand deux nombres feront premiers entreux en diui
fantle plus grand par le plus petit.&c. Il refteral'vnité, car
sil refte rien le dernier partiteur mefurerales deux nom-
bres premiers entreux, par ainfi,ils feront premicts,& nd
premicrs ce qui eft impofsible.Aufsi que de deux nombres
compofez entreux en divifant le plus grand par le plus pe-
tit,&c.il reftera rien,car s’il reftoit Pvnicc,ils {croyent aufsi

premiers entr'cux,ce qui eft impofsible . Quand doncques

nous voudrons abbreuier vacfraltion faite de deux nom
bres compofez entrcux,il nous faudra partir I'vn & I'autre,
par ledi& dernier partiteur , ou plus grande commune me-
fure,& nommer le combien du plus grand, au licu du plus
grand,& le combicn du plus petitau licu du plus petit,& I'a
breuiation en fera faicte,fi non,le(di&s combiens auroyent
vne plus grande commune mefure, & les deux ndbres pro-
pofezen auroyent vne plus grande que la leur plos grande
ce qui eftimpofsible . Deld s'enfuit que file plus petitdes
deux nombres compofcz entreux eft le numeratcur dela
fraGtion & en divifanc le plus grdd pariceluy,il refte rien, la
fea-

sy et .

‘M"
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fra&ion fera vne partie d’vn tout denommée du combien,
dcladivifion du plus grand nombre par le plus petit, & par
ainfi 3 2.cinquantefixiemes feront 4.{eptiemes, & 9. vingt-
feptiemes feront 1.troifieme. '

Effans donnex trois nombres non premicrs entr'eux , trouser la plus grande

commune mefure d'icenx .
FORCADEL.

Il faut premicrement trouuer la plus grande cdmune me
fure des deux premicrs nSbres par la precedéte propofitis,
Jaquelle mefurant le troifieme nombre propofé, elle fera
aufsila plus grande commune mefure,des trois ndbres pro
pofez,finon,celle plus grande mefure qui les pourroit me-
furer mefurerale(dicts deux premiers nGbres, & par le cor-
selaite dela precedente propofition, elle mefurera aufsi la
leur plus grande cdmune mefure,ce qui eft impofsible,mais
fi la plus graride commune mefure des deux premiers nom
bres ne mefure pas ,le-3.nombre propofé,icelle & le 3. n5-
bre {eront compofez entreux,car celle cdmune mefure qui
mefure les trois ndbres ppofez , mefure les deux premiers
ndbres, & par ainfilaleur plus gride cdmune mefure, par le
correlaire dela pcedére ppofitic,ll faut doc prédre ou trou
uer laplus gtade comune mefure d’icelie,& du 3.n6bre,par
la precedére ppofitid, laquelle mefuric la plus gride comu
ne mefure,des deux pmiers ndbres, mefurera aufsiles deux
premiers nobres, & p ainfi,cllc mefurerales 3.05bres ppo-
fez,& ferala plus grade comune mefure d'iceux, find, celle
plus gride comune mefure qui les pourroit mefurer mefu-
reroitaufsi la pl® gride comune mefure des deux premiers
ndbres p le correlaire de la precedéte ppofitid, & parle mef
me correlaire,elle mefureroicla plus grade cdmune mefure
de celle des deux premiers nombres,& du troifieme nébre,
ce qui eft impa(sible,la plus grande commune mefure don-
ques,de r2.18.42. et 6. carla plus grande commune me-
furede 12.8&:18.6ft 6, & 6.mefure 42. {1 non ce nombre

13, plus grand que 6. qui mefure 12, 18. 42. il mefure
: ¢ ij ;
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12.8 18. & parainfiil mefure 6, ce quicft impofsible. La
plusgrande communemefuredex2.18. 1 5.¢ft 3. carcelle
de 12.& 1 8.cft 6.lequel ne mefure pas 1 5. & 6. & 1 5. fonc
compofez entreux,carlacommune mefurede 12.18. 15.
mefure 12.& 18.& par ainfi 6.puis apres la plus grande ¢o-
mune mefure de 6.& 1 §.cft 3.lequel mefurdc 6.mefurc 12
& 18.&3.eft la plus grande commune mefure,{i non,ce nd
bre la,lequel eft plus grand que 3.mefurdc 12.18.1 5.l me-
fure 12.& 18.& aufsi 6,& mefurant 6.& 1 §.il mefure 3.ce
qui eftimpofsible.

( CORRELAIRE.

Etdeld il et manifefte que fi quelque nombre , mefure
trois nombres, il mefurera aufsi la plus grande commune
mefure d'iceux, femblablement I'on trouueraaufsi la plus
grande commune mefure, de plufieurs nombres donnez
non premiers entr'eux,& le correlaire fuccedera.

Tout nombre,de rout aucre nombr¢4l; plus petie du plus grand.ou bien il eft
partie,ou parties,
. FORCADEL.

En cefte cy il veut dire que de deux nombres inegaux,
leplus petitfera: ou bien vae partic egalle du plus grand,
ou bien pluficurs parties,pource que le plus petit,melurera
le plus grand ou non,fi le plus petut mefure le plusgrand, il
fera la partic du plus grand,par la 3. deffinition de ce liure,

maissil ne le mefure pas , il ferales parues du plusgrand, |

par la 4.deffinition de ce liure. 7. doncques ferala 7. partie
de 49.& 10.ferontles 10.quinziemes,de 1 §.ceft a fcauoir
les 2.troificmes.

Si vt nombre eft partie d'vn nombre, ¢~ vn amutre nombre eft ls mefme partie
&'vn ausre nombre.AufSitous dewx enfemble ferons lamefme parsie,de toms deux
enfemble,queftlvn de Lautre.

FORCADEL.

Celaque Euclidea dic en general des chofes difsibles
' ' &

e —— . . . _m—

-
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& indifsibles,on des grideursila 1 .propofition du .liure,
En cefte cy,il le propoie des nombres difsibles,car parla 5
uerfe de la 3.deffinition de ce liure,vn chacun plus petit nd
N bre mefurera {on plus grand, & autant de fois queI'vn plus
petit mefurera fon plus grand,autant de fois lautre plus pe
tit mefurera le fien plus grand, & parainfiles deux petisen
femble mefurerontautant defois les deux plus grands en-
femble,comme I'vn des plus petis mefure fon plus grand, -
donques les deux plus petis. enfemble feront la mefme
partic,des deux plus grans enfemble, queftoit Pvn plus pe-
tit de fon plusgrand . Quand donques 4.cft la tierce partic
de 12,comme 6 Peft de 18.pource quil y a 3.quatrescniz
comme 3.fois 6.en 18.1l eft cereain qu'é 12.8& 1 8. qui font
g 3o.ily aura 3.0x,& 3.quatres,c’cft a fcauoir 3 fois 10,8 par

ainfi s o.feralatierce partie de 30.comme 4.'eft de 12.0u
6.de18. . :
4 12. 6. 18
4 10 6 -
4 10 6
) 4 10 6
« C 6
i _ Si'vyn nombre eft pearties d"vn nombre,cr v antre nombre eft les mefmes par

ties d'vn autre,Aufsitous dewx enfemble,feront les mefmes parties de tous dewx
enfemble,comme font 'vn delvn.
FORCADEL ..

’ Car Pvn des plus petis nombres fe divifera en aucant de
; picces,qui feront vne chacunc la partic de fon plus grand,
comme feral'autre nombre des plus petis, de Pautre plus
: grand, & par la precedente propofition les deux pieces des

decux plus petis feront vae partie telle des deux plus grands
qu'cftoic I'vne piece de fon plus grand,& par ainfi les deux
plus petis nombres leront les mefmes paruies des deux plus
gris,qu’cftoit ['vn des plus petis nombres de fon plus grad.
Tout ainfi doncques que g.¢ft les trois quatriemes partics
T - C 1
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dc12.comme 21.de 28. aufsi 0. feront lestrois quatries
mes partics de 4o.caril yatroisfois 3.cn 9. & aufsi 3 .fois
7.cn 21.8 3.&7.ceftd (cauoir 10. eft1a quatrieme partie
dc 40.& pat ainfitrois fois 3. & 3 . fois 7. c'eft 4 {cauoir 3.
fois 1 o.qui font 30.fcrontles trois quatriemes partics de
40. :

9 . 12 21 . 28
3 <« 3 7 - 7
3 3 7 7
3 3 7 7

3 7

si ynnombre eft s mefme partie d"vn nombre,comme eitle foufbraict du fou-
Jrai aufsilerefte fera la mefme partie durefté comme eft le rout du toue.
FORCADEL.

Il eft certain que quand deux nombres mefurent autie
defois vn ndbre'vn que l'autre qu'ils font egaux I'vn d l'au
tre,or comme il foit ainfi que ce qui eft propoféicy {oir dict
des grandeursen la §. propofitiondu §. liure, il eft cettain
que ce nombrela quiferala partie du fecond cout,telle qu’
cft le fouftrai& du (ouftraid, adioufté auec le premier {ou-
ftrai&,feront la partie du fecond tout, telle qu'eftoit le cout
‘du tout,parla 5.propofition de cc liure, & par ainfi ce nom
brela venu de l'addition fera egal au premicr tour, & parla
3.communc fentence, larefte du premier toutfera egalle
au nombre nouucan, la mefme refte donques feradelau-

trerefte vnetelle partie qu'eft le fouftrai& du fouftrai& , & -

par ainfi telle queftoit le tour du rout.Quand donques r 2
fera laterce partiede 3 6.comme g.leuéde 12, beftde 15.
leut de 3 6.il eft certain que 7.{eralatierce partic de 2 1.car
ce nombre ld qui eft la partiede 2 1.telle qu'eft §.de 1 5. ad-
ioufté aucc §.feront lamelme partiede 36.queltr2.de 36,
& cenombre ld auec §.feront egauxa 1 2. &parainfi 7, fe-
racgald ce nombre ld,lequel eftoic [a partic de 2 1.telle que

cft
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eft 5.de 1 g.ou r2.de 3 6.Parquoy 7.{erala partic de 2 1,tel.
lequ'eft 12.de 36. Oubienil eft certain que quand deux
nombres font mefurez,autant de fois 'vn quel'autre, d'vn
autre nombre qu'ils font egaux 'vid l'autre. Si doncques
I'on prend vn nombre duquel la premiere refte foit la par-
ticteile qu'eft le fouftraiét du fouftrai. il eft certain quele
premier tout fera la partie de ce nombre ld, & du fecond
fouftrai& enfemble,telle qu'eftoit le tout du tout,par la cin
quieme propofition de ce liure, & parainfi ce nombre la,
& le fecond fouftrai&,feront egaux au fecond tout, & par
ainfi par latroifieme communec fentence, lafeconderefte
fera egalle 2 ce nombre 13, dont senfuiura que telle partic,
qu’cftoitla premiere refte du nombre pris(lequel nous mer
quons parracine ) elle le fera aulsi delafeconde refte, cat
uand deux nombres font egaux, celuy qui fera vne partie
del'vn, feralamelme partic de I'autre, doncques la partie
telle qu'eft larcfte delarefte,]la mefme eft le tout dutout,
en prenant doncques vn nombre duquel 7.{oit la partie cel
lequieft 5.de 1 g.il eft certain que 1 2,fera la partiede 1 5.ad
iouft¢ auec ce nombre la,telle quil eftoit de 3 6.& parainfi
cenombre l3,& 1 §.feront 36.& 21.feraegald ccnombre -
ld,duquel > eftoit la troifieme partie, aufsile fera-il de 21.
comme 12.l'eft de 3 6.Etfiquelqu'vn vouloit dire qu'il eft,
ou pourra cftre impofsible de trouuer via nombre qui foit
vnetelle partie de larefte, qu'eft le fouftraict du fouftrait,
Fon luy pourroit refpondre qu'il ne fera pas impofsible,car
Ietout & le fouftraict font mefurez de quelque nombre
dunom duquel eft 1a partie du tout & du f{ouftraitt, & par
ainfila refte fera mefurée de ce nombre mefme, & cecy
pourra aufsi feruir 4 la propofition fuyuante. c
jiij
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8
Sivn nombre eft les mefmes parties d'vn nombre,cime eft le fouftraict du [ou-
Jrrailt,aufsile resté du refté feront les mefmes parties cime font le tout du tout.

FORCADEL.

Car 'vne des parties du fecond tout, qui eft au premier
fera telle du fecond tout, queft 'vne des parties du fecond
fouftrai&,qui eft au premier fouftrai& da fecod foultrait,
& par la precedente propofition larefte fcra vnetelle par-
tie de la refte queftoit le tout du rout,& ainfi faifant des au
tres parties qui font au premier tout, & au premier fou-
ftrai&t,8 du fecond tout,& du fecond fouftrai&,certainne-
ment la refte du premier tout fera les parties dela refte du

" fecond tout telles,qu’eftoit le tout du tout.Quand dGques
4o.ferontles parties de go.telles queft1 2.leué de g4o,der 5
leuéde so. il cft cerrain que 2 8.fera les parcies de 3 5.telles
qu'eft 40 de go.car 40.fcdiuife en 4 fois 10,& il y aaufsi 4
trois en 1 2.8 v chacun ro.eftla partie de §o . telle qu'vn
chacun 3.left de 1 §.8& parainfi vnchacun 7 . {era la partie
de 3 g.tellequ'eft va chacun xo.de §0.& 4.fois7.ceft d {ca
uvoir28.ferales parties dej g.telles qu'eft ou que font 4.fois

10.c’eft 4 fcauoir 40.de 50,

40 ‘ 10
28 . 12 7 . 3
"§0 §0
3 - 1§ : 35 Iy

Aufsi quand vn chacun de pluficurs nombres,cft les par
tics mefmes d’vn autre nombre ils feroe egaux entr’eux, &
quand vo nombre fera les mefmes parties de pluficurs ng-
bres ils feront aufsi egaux entr’eux.Si doncques I'on prend

yn
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vn nombre qui{oit les parties du fccogd reftant,telle quieft
le fouftrai& du fouftrai& , ce nombre'id & le premier fou-
ftrai¢t enfemble,ferontles parries du feopnd tout,telles qu’
cftoit lc tout du tout,par la 6.propofitionde ce liure,& par
ainfice nombre ld & lc premier fouftrai® feront egaux au
premier tout,& par la 3.commune fentenice,la premicre re
fte fera cgalled cenombreld, & les parties telles que fera ce
nombre Id du fecond reftant,les mefmes fera le premierre
ftant du fecond reftant,c'eft dfcauoir,telles queft letourdu
‘tout.Encore fi 'on prénd vn nombre duquel le premier re
ftivfoicles partiestelles qu'eft le fouftrai&t du fouftrai&,cer
“tainement le premier tout fera les parties telles de ce nom-
bre 13,& dufecond fouftrai&t adiouftez enfemble, qu'il e-
ftoit du fecond tout,par la 6.propofition de ce liure, & par
ainfi ce nombreld, & le fecond fouftrai& feront egaux at
{fecond tout,8¢ parla 3.commune fentence,ce nombre-li fe
ra cgal au fecond nombre refté, tour ainfi doncques que le
remier nombrerefté eftles parties telles de cenomibre 13,
qu'ett le fouftrai& du fouftrai&, il fera les mefmes parties
du fecond reftane,ceft fcauoir telles queft Ietout du cout,
& pour ce que lesratiocinatids de cefte fagon de faire font
femblablesa celles de la precedente propofition,nous nous
fommescontentez &y adioufter tant feulement fiuément

Iexemple.

40 - ' 40
28 12 Ra / 28 12
g0

§0

14

35 1§ ~ 35 . 15 Ra

$i ynnombre oft partie d'va nombre , ¢ vn asitre eft la mefme partie d'vn

entre aufsi alternement telle partie,on bien telles parties comme eft le premaer du

"Sroifieme,la mefme partie,ou bien les méfmes parsies [erale fecond du quatrieme.
) FORCADEL.

«Car lc premicr nombre fera autant de fois au fecond,cd
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me le troifieme au quatrieme, & file premier eft la partie du
troificme,tous les premiers,c'eft @ dire le fecond,fera la mef
mec partic de tous les troifiemes,c’eft a fcauoir, du quatric-
me par la cinquieme propofition de ce liure, mais fi le pre-
micr eft les parties du troifieme,tous les premiers,ceft d fca
voirle fecond fera les mefmes & telles parties de tous les
troifiemes,c’eft a dire du quatrieme.Pource donques que 3
cftla particde 12.telle queeft 9.de 36. 1l eft cercain quily a
4.trois en 12,aufsiil y a 4.fois 9.en 3 6. & parainfi puis que
3.cftla parcie de 9.aufsilc fera & telic 12.de 36. Ecquand
Acltlapartieder 2.telle quefts.der 8.l yacrois quatres en
12.aufsiyail 3 fois 6.cn 18.& toutanfi quvn 4.eft lespar
ties dcé6.aufsi le ferde & telles cous les quacres,c'eft ifcauoir
12.dcrousles 6.ceft algauoirde 18, - '

3 . 12 ., 9 . 36
3 9
3 0
3 9 iy
u ’ ,.‘,‘- .
a oL 4 . 12 . 6 . 18 2
4 6
4 6 '
4 6 .
R

- Si v mombre et les parties d'vn nombre , ¢ vn autre cft les rne[mes parties
d'vn autre,aufsialternement selles parties,ou bien telle partie,comme et le pre-
mier du troifieme,les mefimes parties,ou bicn la mefme parsie férale fecond du qua
srieme. : L . N
- FORCADEL.

Carily aura autant de partics du quatrieme nombre au
troificme,comme1l y en aura du fecond au premier,, & au-
tantau quatricme comme au fecond, & fil'vae des parties

du
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du fecond cft partiesdeY'vne des parties du quatrieme, ce
que fera file premier eft parties du troifieme, ou autrement
le premicr feroit la partic du troificme, pac la cinquieme
propofiuon de ce hure,ou bien celafera, quand I premier
fera les partics du troifieme , par la fixicroe piopofition de
ce liure,lors telles parties que fera le premier du troifieme,
telles parties ferale fecond du quatrieme,par la fixieme pro
pofition de ce liure,& par Pvnzieme propofitd du cinquie
me liurc. Mais il vne des partics du fecond, cft la partic de
Fvnedes partics du quatrieme, ce qui aduicndra, fi le pre-
micreft la partic du troificme, par la cinquieme propo-
fition de ce liure, lors telle partie aulsi que fera e pre-

_mier nombre du troifieme,telle partie fera le fecond noms

bre du quatrieme par la mefme cinquieme propofition de
ccliure,& par ladi&te vnzieme propofiti6 du cinquieme li-
urc. Quand donques 8.fera les parties de 12.telles qu'e(®
18.dc27 il eft cerrain quily auradeux quatresen 8. & 3.
quatres en1 2.aufsi il y a deux fois neufent 8.& trois ncufz
en 27,& comme vn quatre eft partiesd'vn 9. les deuz qua-
tres,ceft alcauoir 8 . & le premier nombre fera les parties
des deux ncufz,ceft dfcauvoir 18.& letroilieme ndbre, tels
les qu’eft 4.dc 9.& les trois quatres,ceft.a fcauoir 12 . & le
-fecond nombre,feront les partics des trois 9.c’eft d fcavoirc
de 257.& le quatrieme nombre,telles qu'ell 8.de 18, & pac
ainfi telles parties que fera 8.de 1 8.celles partiesfera 1 2.de
27.82 quand 8. eftles parties.de 1 8. tellesqu'eft 16.de 36.
en 8.l ya quatredeux,& en 1.6.quarce quatres,en 1 8.ilya
9.fois 2.8 cn 3 6.il y a 9.quatres, & comme ['vn dcuxeft la
partiede I'vn 4.aufsiles quatre 2. ceft d {gavoir 8 . ferong la
partic des g.quatres,ceft a fcauoirde 16 . telle queft 'vn 2.
dclvn 4.& telle particqu'eft bvn.2.del'vn 4. telleleft £ 8.

Cefta {¢canoir les 9. fois 2. de 3.6, qui fontles 9, quattes, &

parainf telle partic queft 8.dc16.xclle particeft18.de 36,
| - D
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8 . 12 .18 . 27 . .18 . 16 . 3
4 4 4 9

4 4 9 9
4
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Ir
. Sitomt ainfi commereft v tone 3 yn towt ainfile foullrail an fouflrii , &>
lerefté janrefté fera sinficomme le tome an tout.
FOR CADEL,

Cefte propofition icy refpond i 12 1 9.propofition du §.
Kure.Si donques la raifon dutout autouteft telle comme
cft du fouftrai au fouftrai&, telle partie ,ou telles parties
queferale tout du tout,la mefme ou les mefmes fera i fou
ftrai& du fouftrai&,par la conucrfede la 21. deffinition de
cc liure,& par ainfila refte fera la partiedelarefte, ou bien
les parties,telle ou telles ,comme eft le tourdu tout parla
7:pour la partie,ou par la 8.propofitior de celiure,pour les
parties,& par la me{me 2 1.deffinition larefte feradlarefte,
comme e toutau tout:quand donques nousaurons depar
titout le fondz d'vne compagnic en deux pieces,ayit trou-
u¢ la partie du gain oude la perte de I'vne des deux picces
de lacompagnie,en leuant ce gain 13,ou la perte detout le
gain, ou de toutelaperte,la refte du gain,ou de laperre, fc-
rale gaim,ou la peree,de lautre piccedela compagnie, com
me fi deux ont mis 40.cfcus,& 3 2.cfcus.ils ont mis 72 . ef-
cus,& s'ils ont gaign¢ 3 6.¢fcus,certainement I'vn ayant gai
gné 20.cfcus,cn fouftrayit 20.de 3 6.il refte 1 6.¢cfcus,pour
le gain de l'autre,aufsi emlevant g4o0.de 7 2.il tefte 3 2. & s'ils.
auoyent perdu 277.efcus,'vn-cn ayant gaigné 12. en levant.

r2.de 27.il refte 1 5.cfcus,pour le gain del'autre,aulsien fe-
uant.

P
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vant 3 2.de 72l refte 40.
’ 40 A 3
32 16 . &
72 36 27
gain perte
1z

8il'y a ant de nombresqu'on voudra propertionaux , comme Fun des antece
dens cft aLun des fuyuans,tout ainfs tous les antecedens 2 tous les fuysuans.

FORCADEL. :

Cefte cy aufsi refpond o eft femblabled Ia 1 2.propofi-
tion du §.liure,vn chacun des antecedens donques fera la
partic,ou les parties d'vn chacun fon-fuyuanc;eelic ou telles
qweft I'vn antecedent de-fon{uyuant; pat laconuesfede la

_21.dcffinition;& parainfi touslesantecedens ferontia-

tic,ou les parties de tous les fuyuis telleou telles qu'eft I'va
antecedentde fon fuyuant, parla 5. propofition; pourla
partic,& par la 6.propofition de ce liure,pour les-parties, &
commelantecedenteft 3 fon fuyuant,tout ainfiferdt tous
les antecedens d tous les fuyuans par la mefme 2 1. deffini-
tion,De cefte propofition aufsi eft prife la manicre de faire
les reigles de compaignies communes,car Fon adioufte tou
tes lés mifes enfemble,comme tous les antecedés, & fe pro-
pofec I'droutlegain ou toute la perte, pour tous les fuyuis,
puis pour trouuer A chafcun antecedent fon fuyuant, 'on
di& par lareigle que nous prendrons en la 1 9: propofition
de ce liure;que comme toutes les mifes enfemble; ceft 3 di-

- re touslesantecedés font 4 tout le gainou dtoute la perte,

ceft d dire,d tous les fuynansstoucainfieft vne chacune des

mifes,ceft d-dire,vn chacun antecedént 3 vn gain ou-perte,,

c'eft d dire,a fon fuyuant, & de la-vient; que 'on multiplie

le gainowla perte;par vne chacunedes mifes;& puis I'on di

vifevn.chacun produié, partoutes les mifes,mifes enfern~

ble,les mifes peuuent aufsi eftre prifez pour fuyuans,& le:
D. iij,
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gain , ou la perte pour tous les ansecedens. Quand [es mi-
fcs donques feront 40.3 2, 20. ceftd fcanoir y 2 . &'le gain,
oula perté fera 3 3. lesgains, oules pertes particulicres fe-
ronc1ov8.5. - SR - -

40 . 10
32 8
‘ 20 R 1
' 92 . - 23

Lors qu'il yaura aufsi pluficurs mifes, ayant trouué Je
gain,oula pertedel'vne des m:fcs, Fon pourra fouftraire
icellc mifedc coates les mifes, & fon gain,oufa perte, dec
toutlegain,ou de toute la perce,& les deux reftes feronc les
dcuxtous,au rcgard des autres mi(cs,&: des autres gains ou

tes pacticulieres, &.cela fe peut faire awnfi parla prece-
deatepropofition. Quad donques 40. 3 2.20.{cront les mi
{es,lo cout fera 92.8 file gain, oula perce eft'23,lesaucres
gains,ou les gains,ou pertes particulicres feront 10.8.5,

40 10
32 .8
20 s
,,‘92, -:—3-'—-
40 . 10
52 ' X3
32 ' 8 i
20 5

Ileft certainque partout ouil y ava douze, quilyava
fix,vn quatre, & vn deux,en deuxfois 1 2.ily adeux fois 6.
deux fois 4. & deux fois deux ,&c. Mais encores pouuons
nous prendreicy,quesily a deux nombres, dont lfvg (oig
‘ S o " wuuf

~ &
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dinif¢, & l'autrc non, lc produiét de. la multiplication d’i-
ccux e montera autant comme les produictsdes pieces du
nombre diuif¢ , muldpli¢es.par le nombre indiuifé, ce qui
cft femblable 4 la premiere propofition du fecond liure, car
la raifon detous les antecedens a tous les fuyuans fera com
me vn antecedent a vn fuyuane,& parlaconuerfedela 21
deffinition ,: & la raifon inuerfe , tous les fuynans fe-
ront vn tel pluficurs fois,de tous les antecedens,comme eft
vn {uyuant de fon antecedent, quieft commele produi&
du nombre dwifé mulcipli¢ par [indivifé au nombre diui-
fé,par I'vnzieme propofition du cinquieme liure,& parain
fi tous les fuyuans feront egaux audiét produidt, &c.tant de
tous autres doux nombres comme des autres propofitions
du 2 liuge,communcs aux nombres,

13

oL oL T ) ' ’ ' I :
si gautre nombres font proportionaux,aufii alsernement ils feront propor
giondwx, . ' 4 Lo

. FQRCADEL.

Cefte propofition dufsicft fmblable i la feizieme pro
poficion du cinquieme liure, lors donques qu’il y auta qua
tre nombres proportionaux, fi le premier eft la partic, ou
les parties du f¢coud, aulsi Je trroificme feraJ]a mefme par-,
tic,ou les mefmes parties du quatriecme patla conuerfe de-
ladicte vingrvnieme deffinition de ce liure,8 par ainfi file
premier cft la partic du fecond, le premier aufsi fera la par-
tic,ou les partics telles du troilicme, comme cft le fecond |
du quatricme,par laneufieme propofitien deccliure, & fi
le premicr eft parties du tecond, le premier fera aufsi les par
tics,ou la partie du uoificme,telles comme eft le {ccond du -
quatriemc par la dixieroe propofition de celiure, & parla
vingtvnieme detfinition de cc liure ,comme le premicr

D iy



2 LE VIIL LIVRE DES ELEMENS

{era au troifieme tout ,ainfi fera le fecond au quacrieme. -
"Nous pouuons prendre en cefte propefition,que fi I'dnous
di& que'3. aulnes couftent 17 liures,& onveut {¢auoir c6-
bien.coufterone 1 2.aulnesa la mefme raifen, c'eft avtant,
comme i 'on nous difoit que quand 3.aulnesteuiennent 2
1 2. aulnes,acombien reuiendront 177, liuresycarla raifon
des aulnes-acheptées auxaulaes qu'on veut achepter,fera
telle queft de la defpéce faike d la defpence quon doibe fai
re,ou de l'argent employé,a Pargensqu'on doit ou qu'il fau
-dra employer.
aulnes  liures  aulnes  liures

3 0 17z 12 68
" aulnes aulnes  liures lires
3 12 17 68

Toutes les fois donques q!uc 'on nous dira quand 3.re-
viennenta §.a combien reniendront 6,l'on‘nous dira aufsi
quand de 3.I'on en fai& 6.combien feral'onde 5.

3 - '§ . 6 . 10
3 6 . S._,,’-}o . od

" En cefte propofition nous pouuons prendre aufsi va
correlaire femblabled celuy dela 1 9. propofition du § . li-
ure,c’eft 4 fcauoir la conuerfion de raifon,carnous {cauons
par la 1 1.propofition de cé liure,que le tout éftancawrcout,
comme l¢ fouftrai&t au fouftrai&t,la refte fera d laréfte,com
me le tout eft au tout, qui eft autant comme difant-quele
tout au tout,eit:comme la refte a 1a refte, & parainfiletout
alarefte feracommeletouri larefte,par céfte propofition.:
Nous pouuons prendre:aufsien-céfte propofitid que fiqua-
tre nombres font proportionaux en laraifoncopoféeaufii
ils feront proportionaux-en la raifon divifée,car par cefte
propofition la raifon du tout au tout, fera comme du leué
aulcué,& parla 1 1.propofition dc ce liure laraifon de la l{c

e
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ftedlarefte fera comme duleué au leué, & par cefte propo
fition laraifon de la refte au leué,fera comme dela refte au
leué,& cecy refpond ou eft femblable dla 17 . propofition
du 5. liure. Davantage nousy prendrons aufsicela quieft
femblable d la 1 8.prapofition du mefme §.liure, ceft 3 {¢a-
uoir,ques’il y a quarre nombres proportionaux en larai-
fon diuifée,ils feront aufsi proportionaux en la raifon com
pofee,car par cefte propofition la raifon du premier au troif”
ieme,{era comme du fecond au quatricme, & par la precedé
te propofition,la raifon de tous les anteced@s a tous les fuy
uis feratelle,queft deI'vn antecedér d fon fuyvant, & par
cefte propofition,la raifon de tous les antecedens,audiét an
tecedent feracelle, comme eft de tous les fuyuansaudict
fuyuant,aux reigles de compaignic, aufsi comme tousles
antecedens eftalvn des antecedens, ainfi feront tous les
" f{uyuans au fuyuant par celte propofition.
1

Siily atane de nombres qu'on voudra,¢o d antres egaux a iceux de multitu-

de,quife prennent deux a deux,¢g-enila mefme raifon,aufsi enlarafon de l'ega-
~ litéls feront enla mefme raifon.
FORCADEL.

Cefte propofition cft femblable dla 22. propofition du
.liure,parquoy clle fe pourra aufsi femblablement conti-
- nuer,car la raifon deI'vn des premiers nombres antecedée
a celuy des feconds qui luy eft rapporté antecedent,feraco
me ['vn des feconds nombres fuyuant,a Pautre fuyvant,par
laprecedente propofition,& par ainfi parla conucrfe dela
2 1.deffinition telle partic, ou telles parties que feralc pre-
micr du fecond,telle partic,ou telles parties {era le troific.
me du quatrieme, & ainfi continuant depuis les premiers,
iu{qu’aux derniers,telle partie,ou telles parties que ferale
premier d'vne parc du premier de lautre pare, telle partie,
ou telles parries ferale dernier d'vne partdu dernier de 'au

tre part,& par ainfi par la melme defhnitid, la raifon du pre -

micr au premier, {cracome du dernier au dernier,& parla

E
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precedente propofition,la raifon du premicr au dernier, &
vne part fera telle que du premieran dernier de Pautre parer;
Cela aufsi qui cft propof¢ en la 2 4.propofition du 5. liure,
nous cft iufquicy trefprouuable, par cefte propofition icy,
en prenant la partic de la partie d'vn toue, & la mefme par-
tie d'vneme{me partic,d’vn autre tour,vne telle raifon qu’
ily aura du premier,touta {2 partie de partie, telle fcrade
T'autre tout,a fa partie de partie,& parla precedéte & 12
pofitions,come le tout fera au tour,tout ainfiferont les par
ties aux parties,comme fi 'on me demande combien valée
de liures 3 48 aulnesa 1 §.fouls Taulne,icy ie pourray pren-
dre 20.fouls,qui cft la valeur d'vne hiore, pour vn premier
tout,defquelz 10.fouz eft la moiti¢,& §.fouls eft la moitié,
de 10.fouls,8 en prenant 3 48 aulnes pour vn fecond tout
dont 17 4 eft la moitié,& puislamoitic de 17 4.cft 87.ileft
certain parla 1 §.propofition du §5.liure,ou parla 12.propo
fition de ce liure,que larafon de 20.fouls,a 10.{ouls,cft c6
me 3 48.liures,a 15 4.liures,& par vne helme voye, larai.
fonde 10.fouls.d §.{ouls,eft celledc 174 .3 8. Celt d fa-
uoir de 17 4.hures,a 8. liures, par cefte cy donques la rai-
fon de 20.foulsa 5.fouls,eft comme de 3 48.liures,a 87. li-,
ures(voyez comme prendre la moitié de la myoitié eft pren
dre le quatrieme du tour) & parla precedente, comme le
tout eft au tout,ainfi 1 o.fouls,a 17 4. liures,& ainfi 5. fouls,
i 87.liures,& parla 1 2.propofition,comme 20.fouls,33 48
liures,ainfi 1 5.fouls.d 26 1.liures, & par ainfi 3 48. aulnes,a
1 5.fouls I'aulne,vaudront 2 61.liures. '

20 o 348
TS 174,
) - 87
I§ ) 261
Iy

siPvnité mefure quelque nombre ¢ yn aitre nombre en mefure egalloent
guelguiautre,aufst alternemens,l ynire mefirera letrotfieme nombre egallement
comme
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comme le fecond mefiirele quatrieme.

FORCADEL.

Car antant d'vnitez,quil y aau fecond nombre autane
cftlctroificme nombre au quatrieme, & parla 12 ,propofi
tion de ce liure,comme 'vnité eft au troifieme nom bre,ain
fi et le fecond au quatrieme, le fecond nombre donques
mef(urera autant defois le quatrieme comme I'vnité mefu-
reletroifieme.Eticy il nous faur prendre,que quand v né

"bre multiplic va autre nombre, le produié fera mefuré du
multipliant,par le multipli¢,fi donques I'on nous demando
quieft ce nombre 13,lequel cﬁant multiplié,par 3. fai& 1 2.
poutce que 3.mefure 1 2.4.fois,ou que 1 2.parti, par 3.faik
4.ce [era 4,aufsi nous y pouuons prendre, qu'vne frattion
multipliée,par fon denommateur fera ou produira autant
.d’entiers,ou d'vnitez entieresqu’il y en a au numerateur,cd
-me §.hui&iemes multipliez par 8.feront §.

16

si deux nombres.fe multiplians I'vn [autre,en font quelques autres, les engen
drex d'iceux,font egaux[vn alautre, :

FORCADEL, _

Car quand vn premier nombre multiplic vn fecond, &
en produi. vn autre, autantd'vnitez quiily aau premier
nombre.autant de feconds nombres y a2 au produict, & au-

-tant d’vnitez quil y 2au fecond nombre, autant d¢ premi-
crs nombres y a au produiét,par la precedente propofition,
“mais quand le fccond nombre multiplic le premier, & en
produict vn autre,autic d'vnitez qu'ily a au fecond, autant
de premicrs nombres y 2 awfecond produid;, & par ainfile
-premier nombre mgfurant egallemericle premier ; & Ie fe-
cond produi&t, iceux produi&s feront cgaux I'vnad lau-
tre , quand quacre multiplie trais & fai& ce premier
- produict,autant d'vnitez quil y a en quatre,autant de crois
'y a en:ce premier produitt , & aytant d'vaitez qu'il
- . E ij

4
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y a en trois autant de 4.y a en ce premier produi& , & quad
3.multiplic 4.il fai& ce fecond produi& ,ily auradonques
autant de 4.en ce fecond produi&,comme d'vnitezen 3.&
par ainfile premier produi fera cgal au fecond, il eft cer-
tain que quad deux nombres fe multiplient enfemble,& en
font d’autres,les produiéts feront egaux 'vn d lautre,caren
prenant iceux deux nombres,pour les deux coftez d'vn pa-
rallelogramme,l'vn multipliant 'autre fera autanc qu'eftic
multiplié par la 3 6.propofition du 1 liure, & parla 1.com-
mune {entence . Quand donques deux nombres (¢ multi-
plient I'yn 'autre,ou enfemble,le produict de'vn multiplié
par l'autre eftant parti par 'va,donnera pour combicen lau
tre, & cftanr parti par l'autre donera pour combien I'vn,ce-
la veut dire,que quand deux nombres fe multiplient enfem
ble,le produi fera mefuré de I'vn parl'autre, dou eft ve-
nue la preuuc de la multiplication commune, pource que
I'vn multipli¢ par l'autre,fai& autant que l'autre multiplié
par'vn.Etcomme le nombre lequel eftant parti par quel-
que nombre en fai vn autre, produi& celuy parlequelle
- partiteur mefure le partiSiFon nous donne 4o.liures pour
les partir a4 §.hommes,pource que §.mefure 40.8.fois,nous
pourrons donner 8.liures i vn chacun,car tout ainfi que 8.

fois §.font 40.aufsi §.fois 8.lwres,font 40 liures, celaveue

dire aufsi,que 8.aulnes,a §.liures Paulne,vaudront .fois 8.

liures,comme 8.fots §.liures,ou comme §.aulnes a 8.liures

Laulne,& 20.aulnes a 7.(ouls 'aune, vaudront 7 liures, &c.
17

$i v nombre multiplians deux nombres. en fuick quelques autres , les engen-.
dres d'iceux auront la mefme raifon quont les multsplés. ‘

FORCADEL.

Ceftecy refpond & la 1 5.propofitid du §.liure, il y aura
donquesautant del'vn desnombtes enI'vn plufieurs fois,
qu’ily aura de l'autre nombre en lautre pluficurs fois, &
patla 1 2.propofition de ce liure,l'vn produi&al'autre;an-
1 lamefme raifon,queft del'va des nombres multipliés i

lau-
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l'autre.Aufsi parla 2 1.deffinition de ce liure, I'vn pluficurs
foisd fon {imple aura la raifon telle qu'eft del’autre plu-
ficurs fois 4 fon fimple, & par Ia 1 3.propefition de celiure,
laraifon des deux produiés fera la raifon mefme des multi
pliez. 18 : \

Stdeux nombres multiplians quelgue nombre,en font quelques autres ,les en
gendrex diceux,anront la mefme ra:ﬂn,qu’om ceux qui lont muleiplié,

FORCADEL.

Car quand deux nombres multiplient quelque nombre
cenombreld en tpult‘iflxc deux, parla 1 6.propofition de
ce liure,& par la precedente propofition les nombres pro-
duits aurontla raifon des multiplians. par ces deux propo
fitions donques,c'eft d fcauoir , par I'vie ou par 'autre, ou
parl'vne & parl'autre.Quand l'on nous demandera fi7.d5
nent 2 1.combien donneront 1 3.pource quela raifon de 7
a13.cfttellequeftde 2 1. aunombre que Fon cerche , &
que cenombreld,lequel a multiplié 7.pour fairc 21 . eft 3.
car7.mefure 2 1.par 3.0u 3.fois,il faudra multiplier 13 par
3.& il en viendra 3 9.Aufsiquand 'on nous diraque . va-
lent 1 3.combien vaudront 1 4. ce nombrela, qui a multi-
plié¢ 7.pour faire 1 4. Ceft d {cauoir 2. multiplieraaufsi 13.
pour faire 2 6. Quand aufsi 'on nous dira que 6. donnent
3.combien donneront . ce nombre la quia parti 6. pour
donner 3.il partira,ou il doibt aufsi partir . pour faire cela
quondemide,en diuifant ddques 7.par 2,ilen vicnt3. & 1.
dcuxicme,& fi I'0 dict quad6.valét 7.cobien vaudroe2.l'on
nous di& enfemblément,que 3.quiaparti 6. pourdonner
2.doibtaufsi partir7 . pour nous donnetrdeux & vn troif-
Jieme, car latierce particde 7 . eft deux & vn troifieme. Par
autant de foisdonques que le premicr, de trois nombres
propofez en la reigle de trois , mis en leurs propres
licux,mefure le fecond ou le troifieme, ou eft mefure d'i-
ceux,c’eft i fcauoir du fecond/ou du troifieme, par autant
defoisle trotficme ou le fecond mefurerontle quatrieme,

ou par autant de fois le quatrieme les mefurera, c'eft 4 {¢a-
' E iij
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uoirletroifieme ou le fecond. i

Aufsi quand 'on nous propofera quelque reigle de trois,
nous pourrons abbreuier les nombres propofez,cftans mis
en leurs propres lieux, en abbreuiant le premier nombre
contre lc fecond, 8 laiffant le troifieme enf{on lieu,oule
mettant toufiours en fon lieu, oubien nous pourronsab-
breuier le premier contre Je troifieme,ou auec le troifieme,
& laiffer le fecond toufiours en fon fecond licu, comme
aous Pauons mis en nos liures dArichmetique,

Nous pouuons prendre aufsi en ces deux propofitions
laredu&ion de deux fraions n'eftans pasd’'vne mefme de
nommation en multipliant les denommateurs enfemble,
& 'vn numeratcur par autre denommateur, & l'autre nu-
merateur par 'vn denommateur. & c. deux fractions don-
.ques {eront egalles,quand les numeratcurs de lareduétion
{cront egaux, & incgalles quand ils ferontincgaux.

Par ces deux propofitions aufsi en diuifant les numera-

teurs d'vone redution Pvn parlautre , il en viendra autant
-que fil'on diuifoit 'vae fraction parlautre,car quand nous
difons que 2.troifiémes,& 3.quatriemes,valent 8. douzie-
mes, 8 g.douziemes,il eft certain que la raifon de 2.troifie-
mes,d 3.quatriemes,clt comme 8. douziemes i 9, douzic-
mes,qui eft comme 8.4 9.c’cft d dire,que 2. troifiemes par-
tis par 3.quatriemes fontautat come8.parti par 9.c’eft ifca
uoir 8.ncufiecmes.Nous pouuons prendre aufsi en ces deux
propofitions vne autte maniere de partir vnefraction par
vne autre en multipliant les fractions ou les chofes propo-
fces par le denommateur de'vne, iufqu'a ce qu'on ayedes
nombres entiers.Nous pouuons cognoiftre aufsi que deux
fra&tions fontegalles entr'elles,quand le plus grand nume
rateur eftanc parti par le plus petit,donne pour combien au
tant comme le plus grand denommareur eftant diuifé par
leplus petic denommateuriDauantage quid vne reigle de
-3.nous fera propoiée,la ou il y aura des fra&ions,en mulei-
plidtle premier & le fecond liew,par le denommatcurdela
$ractid du premier ou fecdd, & le premicr & troifieme par

— - 4
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Ie denommateur de la fra&id du premier ou dutroifieme,
nousaurds 3.ndbres entiers,par lefquels il en viédra autic
come des propofez. Aufsi quid nous voudrds partirvn nd
bre par vn autre,nous pourrds premierement partir les pro
pofez par quelque nobre,s’il fe peut faire, & divifer bvn ¢5-
bien par 'autre,pour auoir ce qu'on demide de la diuvifion
sppoiée, & painfi 4608. 102 4.fois eftic parti par le quarcé
de §512.feraautanccome 4608.partipar256.carla 1024,
parcie del'vn & del'autre des propofez.font lefdicts ndbres
4608.8& 256.&c.Nousy pouuds prédre aufsi que fivn nd
bre fe doit partir p quelque nobre engédré de deux ndbres
que I'd audceraautdr,dele partir pI'vn diceux, & le cobié p
lautre. 19 ' :
$i quatre nombres [ont proportionaux,le nombre qui eft fuiét du premier, ¢z
du quatrieme fera egala celuy dufecond,¢r du trofieme. ve file nombre quiest
faickdupremier,¢g du quarrieme,est cgal aceluy du fecond ¢~ srotfieme, icenx

quatre nombres feront proportionaux. .
FORCADEL.

Car en multipliant le troifieme nabre par le premier,la
raifon du produrét du troifieme par le premier au produi&
du 4 par le premicr {feracdmele 3. au 4.parla 1. propofi-
tid de ce lwre,ceft d dire telle que du premier au fecod,qui
cft comme le produi& du troificme,par lc premier au pro-
dui& du troifieme,par lc{econd parla precedente propofi-
tion, la raifon donques du produi& du troifieme muluplié
par le premicr,au produiét du quatrieme par le premier,fe-
ratelle que du melme produi& du troifieme,& du premier;
au produiét du troifieme m ulciplié par le fec3d. & par ainfi
par la conuerle dela 2 1.deffiniti, telle partic,ou telles par
tics,ou bien tel plufieurs fois que fera ledit troifieme pro-
dui& de I'vn des deux premiers pduidls, telle fera il del'au
tre, 8 par ainfiiccux deux premiers produiés feront egaux
Pvnalauvtre.Et pourlafeconde partie en multipliac fe croif
ieme par e premier,la raifon du premier au fecond fera ¢o-
meledi& produiét,au pdui&t dela multiplicatid du 3.parle
fecod par la precedére propofitid,ceft d dire, telle queft du
mefme pduict du 3.par le premier,au pduict du Igu.?ttric:me.

iiij.
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multipli¢ par le premier, qui eft commele troifieme nom-
bre au quatrieme par la 17. propofition de ce liure , & par
ainfi la raifon du premier au fecond fera comme e troifie-
me au quatrieme, & pour la caufe de la premiere partic de
cefte propofitid,il eft cerrain que quad il y a quatre ndbres
proportionaux lafra&ion fans abbreuiarion faite des deux
premiers fera egalle a la frattion faice des deux autres, fans
abbreuiation aufsi,c’eft d dire,laiflant les nombres tels que
ils ontefté propofez, & en multipliant I'vne & l'autrc?ra-
&ion parle denommateur de la premiere,il en viendra d'v-
nepartle premier nombre, & de Fautre part vne fra&ion,
dontle numerateur fera le produit dela muleiplicatié du
troifieme nombre par le fecond, & le denommateur ferale
quatrieme nombre, & feront egaux enfemble, comme les
deux fraltions propofees,parla 17 .propofition de ce liure,
puis en multipliant ces deux produiéts parle denomma-
teur de lafeconde fra&tion,il en viendrad'vne pare le pro.
dui& du premier nombre multiplié par le quatrieme, & de
Yautre part le mefme produiét du troifieme nombre multi-
pliéparle fecond,lefquels feront egaux par vne mefme rai-
fon.De cefte propofition nous pouuons prendre,ou eft pri
fc lacommune fagon de faire vnereigle de trois, car fide
quatre nombres proportionaux,le produi&t du fecond mul
tiplié par le troifieme eft egal d celuy du premicr multipli.
antle quatrieme,il eft certain que le produi&t du troifieme
mulciplié¢ par le fecond,eftant parti par le premier,donnera
le quatrieme nombre,voyez la reigle ou les reigles les plus
excellentes, ou les quintes effences des reigles commentel
les {e prefentent deuant nous, car il eft certain que file qua
trieme nombre eft vne racine,que nous mettons toufiours
pour le nombre cerché, mefme en ceft endroi&, iceluy e-
flant multiplié parle premier,fera autant de nombres cer-
ches,lefquels feront egaux au produi,des deux autres mu -
tipliczenfemble, lequel eftant parti par les nombres cer-
chez,ou par le produic de ce qui eft au quatrieme licu mul
tiplié
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-tiplié par le premier dGnera le quatrieme nombre, comme
i guid 3.donnét 4.& ic veux favoir ¢cdbié donera 10.1e pré-
.dray que cefoit 1.racine laquelle multipliée par 3. fera 3.ra
_cines,& 4.multipliant 10.0u 10.4.faiék 40.8 par ainfi 5.ra-
_cines vaudront 40.& fi 3.chofes valét 40.1l eft certain que
Ivne dicelles vaudra 1 3.8 1.troifieme, & ce feracc qu'on
demande.Par cefte propofitid aulsi 1.diuf¢ par 4.& 1. troif
iemae,de premiere feront 3.diuif€ par 1 3. premieres, car 3.
fois 1.fai& 3.& 3.fois 4.& 1. troificme de premiere,fontr 3
premieres, )
Nous pouuons dire aufsi deux fra&tions eftre egalles I'v
-ne a lautre,quand en multipliant e numeratear de la pre-
.miere,par le denommateur de la feconde, il en vientautds,
que les deux autres nombres mulupliez enfemble . Aufsi
quand deux nombres d’vne part multipliez enfemble,font
.autant comme dcux autres nombres multiplicz aufsi en-
-femble,en prendc 'vn des deux premiers, pour le premier,
- & lautre pour le quatrieme, 'on pourra prendrel'vn des
-autres pour le fecod, ou troifieme de quatre nombres pro-
-portionaux. Aufsi nous pouuons prendre en cefte propofi-
:tion que trois nombres, &c. multipliez enfemble,en quel-
-que forte que ce foit,produifent vo mefme nombre, tout
.ainfi que nous 'auons pris de deux nombres,en la 1 6.pro-
-pofition,car quand le premier,& letroifieme multiplient le
{econd,la raifon des produi&s feratelle queft du premicr
nombre au troifieme,par la precedente propofition, & par
ainfile premier produi& multiphé par le3.nombre,fera au-
tant come le fecond produi@ multiplié par le premier, &c.
Nousy preridrons aufsi,que quand déux nombresinegaux
divifent vn nombre le combien du plus grand,au combien
du plus petit,ausont laraifon du plus petit nombre auplus .
‘grand,& parainfi d'autant qu'vn partiteur fera plus grand,
il donnera moins de combien,ou va plus petic combicen, &
dcla viendra que fi quand le feptier de bl coufte 60.(ouls,
{'on donne 2. onces de pain pour vn fouls, quand il coufte:
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ra 40.fouls'on en donnera 3 . onces, divifant le pois dis
pain , ou prenant pourle pois du pain, qui fera en vn fe-
ptier en 120.o0nces, & c. Quand aufsi- il y aura quatre
“nombres proportionaux, le produit des extremes ou des

milicux,{era mefuré d'vn chacun defdi&s quatre nombres.

vand aufsi vo nombre pourra eftre produi&,de deux nG-
bres muleipliez en{femble,fiiceluy muleiplic quelque nom-
bre,il en fera produictautantcomme fi le nobre qu'il mul-
tiplie eftoit multphé, par 'vn des nombres dont il eft pro-
dui&, & ce qui en fera produi multiplié par l'aatre,

20

Si rrois nombres [int proportionaux., ccluyqui eft contenu desextremes,eft:
egalaceluy quiest faitdumlien Bt ficeluy qus eft conzenu des extremes est
egala celuy qui eft deforie dumilen, iceux trow nombres feront proporsionasx.

FORCADEL

Carlaraifon du premier nombre au {econd-comme fe-
cond,eft telle,qu'eft du fecond comme troificme,au troifte
_me comme quatricme,& par la pcemicre partie de la prece
dente propofition, le nombre tai& des extremes fera egal
au quarre dumilicu par la 19. deffinitid de ce liure. Ex pour
lafeconde partie decefte propofition, puisque icnombre
fai& des extremes,comme d*vn premicr,8& d'vn quatrieme
eft cgal au nombre fai& du milieu, commed'vn fecond,&
d’'va troifieme,il eft certain qu'iceux trois nombres feront
;;:1)1 portionaux, par la feconde partie de la precedente pro-
tan..

4 . 6 . 9

4 . 6 . 6 . 9
Quand dSques nous aurds trois ndbres telz que les prow
dui&s du fecond & du troifieme multipliez par quelquend
bre,{eront egaux aux produi@s du fecond - & dua premier
multipliez par quelque autre nombre, vo chacun au fien,
icenx trois nombres feront proportionaux,car la raifon du
Rremier au fecond feraselle que des deux multiplians, qui
. fera.
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feratelle que du fecond au troifieme, &c. Quand aufsi l'on
nous donnera deux ndbres,pour trouuer le milieu propor
tionel d'icenx, il nous faudra multiplier Pvn parl'aucce,
prendre laracine quarrée du produid, carce fera le milieu
demandé.

Nous pouuons aufsi continuer quelqueraifon quece

" foit,tant quil en fera befoing, en multipliant I'vn des ter-.
mes cxtremes,de la part de la continuation en {oy, & divi.
fant toufioursle produict, par le plus pres dudiét extreme,
cars’ily enadeux,le quarré de 'vn eftant parti par 1 autre,
donnerale troifieme proportionel dela part de celuy,dont

Tonaura prisle quarr¢ . Erquand il y aura’ vne fra&tion au

nouucau extreme,l’'on pourra muliciplier tous les nombres
qu’on aura pat le denommateur du-nouucau extreme , pat
1a 17 & 18.propofitions de ce liure, &c.

Quand il y auraaufsi troisnombres proportionaux, le
folide fait d'iceux trois ndbres (eraegal au cube dumilieu,
car le plan cotenu des exremes,eft egal au quarré du milieu
&ledi& folidefera egal audi& cube, par la 1. propofition
de celiure.& file folide fai& de trois nombres eft egal au cu
be fai& dc I'vn d'iceux,ils {cront proportionaux,car le quar:
rédcl'vnferacgal au plan contenu des deux autres, parla
me(me 17.propofitionde ce liure, & iceux trois nombres

' {esont proportionaux. :

L 2T . ,
Les nombres les plus petis de tous cenx.qui ont ls mefme rarfon auecicen:x, nre
Jurent egallement les nombres qui ont la mefme raifon, le plus grand certes le plus
grand,maisleplus petrt I: plus pevic. '
FORCADEL.
Carlaraifon du plus grand au plus grand, fera telle, que
du plus petit auplus petit,par la 1 3.propofition de ce liure,
& par la conucrie de la 2 1.deffinitid de ce hure,1e dis que le
' plus grid,fera la partie du plus grad,celle qu'eft le plus petic
du plus petit, & par la coucrle dela 3.deffinitid de.ce liure,
- leplusgrand mefurera autantdc fois le plus grand, quele.
+ plus: petit mefurcra le plus petit , pountce que fi lc plus
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grand ne mefuroit pas le plus grand, il (eroit les parties du?
plus grand,telles que feroit le plus petit du plus petic, & I'v -

ne des partes du plus grand au plus grand,auroic la me(me

raifon quauroicI'vne des parties du plus petic au plus petit,
parladi&c 2 1.deffinntid, & la partie d la partic, telle quele
plus grand au plus petit, par la diée 1 3.propofition, ou bié

lapartie a la partic auroitla raifon du plus grand au plus pe-

tit,par la 17.0u 1 8.propofitions de ce liure, & pacanfiily.
auroit de plus petts nombres que les plus petis eftans en v-

ne mefme ratfon,ce qui eftimpofsible.

Par cefte propofition, nous cognoiftrons vne fra&ion
eftre cgalle d vn autre, eftant en fes plus petis ndbres, quid.
en diuifancle plus grand numeratcur par le plus petit, i en.
viendraautant,comme en divifant le plus grand denomma
teur, par le plus petit,ou bien quid en divifancle plus grid.
denommateur,par le combien du plus grand numerateur,
diuifé par le plus petit numerateur.il en vientle plus petit:
denommateur,ou quand en dvifant le plus grand numera
teur,par le combien du plus grand denommateur,parti par.
lc plus petit denommateur,il en vient le plus petit numera
teur., :

: 22

* S'ilfont trois ndbres, ¢r Lamtres egasux de multitude & iceux,quife prennene :
deux adeux,co-enla mefme yaifon mais La lewr proporrion fous persurbee o aufsi:
enlaraifon de L egalieé ilsferone en la mefme raifon,

FORCADEL. .

Cefte propofition refpond ou eft femblablcdla 23.pro-

pofition dug.liure,parquoy Pon la pourra {emblablement
continuer,car 1l eft cercain que le contenu ou le ndbre fai&k
dunombre premier d'vne part, & dutroifieme de lautre
part,fera egal au nombre faic des deux millieux parlapre-
micre partie de lar 9.propofition de ce liure,lequel eft egal,
par vne mefme raifon,au nombre fai& des deux autres,do -
ques pat la premicte commune fentence, lenombre faiét

du

4
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du premier d'vne pare, & du troifieme de l'autre pare, fera
egal au nombre fai¢t du troifieme, dela mefme part, & du
premier de laucre part,& par la fecdde partic deladi@e 1 g
propofition,la raifon du premicr ndbre d'vne pare, au trorf
1eme de la mefme pare, {eratelle que du premier de Lautre
partdfoncroificme.

13 :
Les nombres premiers entr'eux. font les plus petis,de tous ceux,'qui ont la mef-
e raifon aKec iceux.
FORCADEL.

Car s'ils ne font pas les plus petis, le plusgrand des plus,
petis mefurera le plus grand,d’autant que le plus petic me-
fure le plus petie,par la 2 1.propofitid de ce linre,8¢par ain-
fiil y autoit vo nombre qui mefureroit les nombres pre-
micrs entr'eux propofez,donques ils ne feroe pas premiers:
parla 1 5.deffinition de ce liure.

vand donques Pon nous propofera vae fra&ion, fai-
&c de decux nombres, qut n'auront point aucun nombre,
pour melure commune, clle feratoute abbreuiée,c'eft d di-.
re en fes plus petis nombres. L'vnicé aufsi auec quelque nd
bre que ce foit,font les plus petis en leur raifon.

24 . ) a
Les nombres plus petis de tous cenx qui ont ls mefime rasfon amec iceux, fone
premiers entr'eux. :

: : FORCADEL. :

. Cleft la conuerfe dela precedente, cars'ils ne font pas
premiers entr'eux,ils feront compofez, & par la conuerfe
dela 1 g.deffinition de ce livre, ils aurot v nombre qui les
mefurera pour commune mefure, & les mefurera par deux
autresnombres plus petis , que les propofez, ayans la mef-
me raifon des propofez,par la 17.0u 1 8.propofitions de ce
liure,ce qui eft impofsible. '

Il nefe faur pas donques fatiguer de trouver desnom-
bres plus petis,que les plus peus,ayans la mefme ragon,cég
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me nous le prenons de cefte propoficion.
25

Sideux nombres font premiers entr'eux, celuy nombre,qui mefure I'vn ou lan=
erediceux,iceluy fera premter aucc Lautre. ’

FORCADEL.

Car file mefurant n'eft pas premier d Tautre nombre, ils
feront compolez,& par la conuerfede la 1 5. deffinition de
¢eliurc,ilauront vn nombre quiles mefurerapour commu
ne mefure,lequel mefurera aufsile mefuré, & parainfi par
la mefine 1 §.deffinition,les deux nombres propofez ferde
aufsi compofez entr’eux,cequi cft impofsible.

Quand donquesl y auratrois ndbres,defqucls les deux
feront premiers 'vn 4 avtre & e troifieme mefurera 'vn
d'iccux,le produi&t de la multiplication des deux nombres

remiers cntr'enx,{cra le nombre mefuré defdi&s crois ng-
grcs,& ferale plus petiten la 3 6.propofition fuyuante.Ce.
la veut dire aufsi que lefdi&ts erois nombres, feront premi-
ers entr'eux,& par la 2 3.propofition de ce liure, ils feront
les plus petis en leurstaitoss. .
: . 26 ‘ :

Scdeux nombres Jont premiersa qnéljue nombre ,aufsi celuy qui Jera pro-

duict d'iceux luy eft premier. ,
FORCADEL.

Car filengendré & letroificme nombre ne font pas pre
miers entr cux,ils feront compofez, & parla conuerie dela
1 g.deffinition de ce liure,il y aura vo nombre quiles mefu
rera,lequel fera aufsi premiera vn chafcun des deux nom.
bres qui ontf2ic& Pengendrépar la precedente propofirion,
& parainfi le mefurant auecl'vo defdifts deux nombuesfe

- ront les plus petis en lcur raifon, parla 23 . propofition de
ce liure,& mefureront cgallement tous les autres qui feroe

. enleur raifon vn chacun fon chacun,parla 2 1.propoficion
de ce liure, & pource que patia feconde partiedela 1 9.pro
pofition de ce liure,la raifon de I'va d'iceux au mefurant fe
ra
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ratelle que du nombre par lequel le mefurant mefure l'en.
gendré al'autre des deux nombres qui ont produict 'engé
dré,iccluy fera mefuré du mefuric,& parainfi 'vn des deux
nombres qui-ont fai& l'engendré, & le troifieme nombre
- feroyent compofez parla 1 §.deffinition de ce liure, ce qui
eft impofsible. Ettels trois nombres feront aufsi premiers
entr'cux,& les plus petis en leurs raifons, mais le plus petic
nombre mefure des deux nombres qui ont fai& I'engendré
cftant multiplié parle troifieme nombre produirale plus
petit nombre,mefuré defdi&s trois ndbres , que files deux
nombres premiers au troifieme , font aufsi premiers entre
cux,l'engendré eftant multiplié par le troifieme, produira.
le plus petic nombre mefuré defdi&s trois nombres.

27
Sideux nombres font premiers entr'enx celuy qus eft engendré de I'vn diceux.
[erapremieralamsre. .
FORCADEL.

Quand deux nombres font premiers entr’cux le- nom-
bre mefme quieft egal d 'vn d'iccux eft premier a lautre, 8
parainfiil y aura deux nombres egaux I'vn i 'autre pre-
micrs d vn autre , parquoy le nombre fai& des deux nom-
bres egaux,qui eft le quacré de 'vn,par la ¢ 9.deffinition de
ce liure,fera premier i [autre nombre propofé, par la precet
dente propofition. ‘ o

a8
$i deux nombres & déuxnombres fone premierstons deix enfemble, 4 'vn ¢
alausre:aufisles engendrex dseeux ferons premersensrenx. .. . ;
e FORCADEL. R
' : ' R

Car'engendré des deux fera premier d-vn chacun des
deux autres, par 12 2 6. ppofitic de ce liure,& par lamefme
propofitid,il fera premier d lautre engendré.quid doques ..
no’ voudros faire vneredu&io,de quatre denomatids,doe

_ YOUGRDSISLE VaCITaAR! . F iiij -



%8 LE VII, LIVRE DES ELEMENS

les deux premicres feront premieres aueclesdeux aucres

vne chacune auec fachacune, il faudra multiplicr le pro.
dui& dela multiplication des deux premiers dendmareurs

‘par le produiét dela multiplication des deux autres, & ils

produirontle denommateur de la redu@ion,ceft A fcauoir
le pluspresdeI'vnité. Ces quatre nombres 1 ferontaufsi

les plus petis en leurs raifons,par la dicte 2 3.propofition de
ce lure. .

45

§ 9

. 2 .
32

:.‘9 .

Si dex nombres fone premiers entr'eux, ¢7- multipliant Yn chacun oymefme,
en engendre quelgu’vn,cenx qut feront produi&: d'iceux ,feront premiers entre
eux.Que files nombres propofex au commencement multsplians ceux qui font pro
-dmsyen font d'autres jceux aufii feront prewmiers entv’eux. E¢ toufiours ensiré

les extremes aduiendrala mefme chofe.
- FORCADEL.

Il veucdire,que fi deux nombres fonc premiers entr'eux,
Jeurs quarrez,cubes,quarrez de quarrez, &c feroe aufsipre-,
miers entr’cux.Car e quarré de I'vn fera premier i Pautre,
parla 27 .propofition de celiure,& par la mefme 27.propo
fition les quarrez d'iccux nombres feront premicrs I'vn i
Laucre,8 pource que 'va des nombres , & {on quareé font
premiers a lautre,& a fon quarré, les cubes defdicts nom;
bres fcront aufsi premiers'vnd Pautre, par la Ircccdcn-
te propofition, & par la premiere partie de cefte demonfira
tion, les quarrez des quarrez des deux nombres propofez
feront premiers entreux,ou bié,puisque 'vn des nobres, &
fon cube font premiers auec lautre & fon cube, par 12 26,
propofition de ce liure,il eft certain que lefdits quarrez des

. - qu“-
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quarrez feront premicrsentt’eux, pac la precedente propo
fition ,&c.Mais que tout cube eftant multiplié par faracine
cube.facele quairé du quarre de ladi&eracine, il eft trefma
nifefte parla 20, propofition de ce liure, car tout nombre,
- fon quarré & fon cube font proportionaux,par la 2 1. deffi
nition de ce liure, & parainfi le quatrieme proportionel fe-
ra cgal au quarré du quarré dudi& nombre,lequel nous nd
mous le premiernombre, & le marquons par I'vnité, fon
quarrc le fecond nombre, & le marquons par deux,fon cu-
beletroifieme nombre, & le marquons par 3.8 fon quarré
de quarre le quatrieme nombre, & le marquos par 4. &c.fe
lon lafuite des nombres,la od nous voyons que le premice
nombre mulripli¢ parle fecond produid, letroifieme qui
nous cft donné par 'vnité,& par 2.adiouftez enfemble, &
le fecond multiplié en oy, nous donne le quatrieme, qui
nous cft donne de 2.adioufté auec 2.0ude 2.& 2.adiouftez
enf{emble,davantagele premier nombre multiplic le troif
ieme,nous produic le quatricme quieft denommé del'v.
nit¢,8 de 3.adiouftez enfemble,& parainfi fi nous prenons
deux nombres de laprogreffion geometrique, laquelle ¢3-
mence au nombre qui s'eft multiplié en foy , & deuxnom-
bres dela progrefsio naturelle arichmetique, aux licux mef’
‘mesen multipliat les deux dela progrefsion geometrique,
& adiouftantles deux autres,le licu du'produi& fera remar
qué par le nombre de 'addition, & cn'multipliant quelque
nombre de la progrefsion geometrique que ce foit par foy
mefme, le lieu du quarré feraremarqué,par le double de ce
laqui cften lanacurelle{uite des nombres au lieu mefme.
dudi& nombre,duquell'on a pris le quarré , car le premier
nombre {e multipliant foymefme produit le fccond nom-
bre.Mais confiderez vn peu cefte propofition, & y voyez |
qu’il femble qu'elle ne cefle iamais d'engendrer,en laquelle
il nous faut prendre aufsi,qu’vne fralion faicte de deux nd
bres quarrez ou cubes, &c.tels quiils fonticy mis , ou que le
veut cefte propofition, fera toute abbreuice, G
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I . 2 . 3 . 4
3 . 9 . 27 . 8

o
$i deux nombres font premiers entr‘eux,smﬁi tous deux enfemblement [erone
premiers auecvn chacun d'iceux.Et fi cous deux enfemblément & quelqu’'vndii-
ceux font premiers entr'eux, aufsiles nombres qui font pofez ati commencement,
[font premisers ensr'eux,
FORCADEL.

Car {ideux nSbres premiers entr’eux mis enfemble, ne
{ont pas premiers auec vo chacun d’iceux, ils ferde c6pofcz
auec vn chacund’iceux, & par la conuerfe dela 1 § . deffini-
tion de celiure,ce nombre ld qui mefurera les decux nom-
bres mis enfemble,8 vn chacun,ou Pvn d'iceux, il mefure-
ra vn chacun,ou l'autre nombre (caril mefurcle tout & le
fouftrai&t ) & par ainfi par la mefmedeffinition les deux
nombres propofez feroyent aufsi compofez, ce quieft im-
pofsible.Secodement fi deux nombres mis enfemble font
premiers dI'vn fans eftre premiers cotr'eux, ils feront com
pofez,& parlaconuerfe deladiéte 1 §.deffinition , cenom.
breld qui mefurera les deux nombres propofez, il mefure-
1a les deux nombres mis enfemble, 8 I'vn diceux(car il me-
fure deux nombres)ce qui eft impofsible.

La fcconde partie de cefte propofition nous enfeigne,
que }uid deux nombrcs,inc&aux ferSt premiers entreux,
la difterence d'iceux(icelle eftant quelque nombre) anec le
plus petit feront-aufsi premiers entr’cux:ou bien,quela dif
ference dliceux, & le plus petit feront tant (eulement mefu-
rez deI'voité pour commune mefure,

' 31
Tout nombre premier,est premier a rout nombre qu'iine mefure pas,
FORCADEL

Car fi- vn nombre premier, & celuy qui ne mefurc pas,
ne font pas premiers encreux,ils fer6t compofez, & parain
fiparla conuerfcdela 1 g.deffinition de ce liure, il y aura vn

nombse qui mefureral'vin & l'autre,& parainfiil mefurera

iceluy
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iccluy nombre premier,ce qui eft contrela 13 . deffinition
de celiure,ou bien le di¢t nombre premier {croit compofé
par la 1 4. deffinition de ce liure, ce qui et impoffible Nous
pouudsaufsi prédre ici qu'vne fration,de laquelle I'vn des
nobres eft premier,& ne mefure pas l'aotre, fera toute abre-
viée, & i plus forte raifon fi clle eft faite de deux nombre
premicrs.Nous pouuons prédre aufsi en cefte propofition
quc tous les deux ndbres premiers ferdt premicrs entr'eux
2
Si deux nombres fe multiplians ['vn ls'autre en fone ‘vu autre, i quelque nom-
bre premiermefure le produiét d'iceunicelssy mefurera aufsi U'vn ou Lautre d'i-
ceux,qui ont efté pofex au commencement.

FORCADEL.

Cémeainfi foit qu'il pourra aduenir qu'il mefurera 'vn
& l'autre( comme nous voyds que 6.fois 9. font § 4. lequel
cft mefiire de 3,qui mefure 6.& 9.)fi toutesfois il ne mefu-
re I'vn il mefurera lautre, car il fera premier auec celuy qu'il
nec meflure pas, par la precedente propofition, & telz deux
ndbres premiers entr'eux,ferde les plus petis en leur raifon
parla 23 .propofitid de ce liure,& mefureront egallement
tous les nombres qui feronten leur raifon parla 21 . pro-
pofition de ce liure,mais par lafeconde partic dela 19.pro-
pofition deceliure, la raifon defdi@s deux nombres pre-
miers entreux feratelle qu'eft de Pautre nombre au ndbre,
par lequel ledict ndbre premier mefure I'engendré, & par
ainfile di& ndbre premier mefarera fautre nombre, quad
docques 4. fois 6.font 2 4. lequel eft mefuré de 3.8.fois, il
eft certain que 3.ne mefuric pas 4.1l mefurera 6. car 3 & 4.
font premiers entr'eux & fontles plus petis en leur raifon
& mcfureront egallemét tous les autres qui feront en leur
raifon lefquels font 6.8 8.& parainfi 3.mefurera 6.

4 6
24
3 8
Cii
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33

Tout nombre compofe,fera mefuré de quelquenombre premier.
FORCADEL. ‘

RESOLVTION.

Tout nombre compof€ cft mefuré de quelque nombre;,

qui eft depuis I'vnité d fa moitié, & pource que les premiers
nombres compofez,{font compofez de nombres premiers,
(nous difons vin nombre premier compofé; quand il eft me
furé,tantfeulement deux foisd'vn nombre premier.)les au
tres aufsi {eront compofez de nombres premiers,& parain
fitout nombre compof¢ fera. mefuré de quelque nombre
premier.. ‘ .

COMPOSITION.

Caril feramefure de quelque nombre, parla conuer:
fedela 1 4.deffinitid de celiure,lequel fera premier ou n6,
sileft premier,cela que nous cerchons {era manifefte,ind
il fera mefuré d'vn autre nombre,par la melme deffinition,
lequel mefureraaufsile compofé propofé, & fera premier
ounon , & siln'eft pas premier,vnetelle fagcon defairefe

ourracotinuer tat qu'il en fera befoing,& parautic defois
quil fera neceflaire,iufqu'a ce que I' trouue v ndbre pre-
mier,lequel mefurant tous les autres trovuez mefurera auf
file compofé propofé,commeil foit ainfi que la. diuifid ou
diminution du nombre eft finie,rout ainfi que la grandeur
fe peutdiuiferyou peut eftre diuifée eninfinicé. Ou autre-
ment,ce nombre compoféld fera mefure d'vn nombre pre
mier,pource que le plus petic nombre qui le mefurera fera
premier,finon iceluy plus petit nombre, feramefuréd’'va
nombre,par la conuerfc de ladi&er 4.deffinition,lequelfe.
raplus petitque luy,& mefurerale nombre compofé pro-
pofé,& parainfile nombre plus petit mefurantle compofe
ne feroit pas le plus petit, ce qui ne peut eftre, donquesle

nombre,le plus petit mefurant e nombie compofe propo-
{¢ fera premier..

Tout:

-, v
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34
Tout nombre,puilcft premier,ou quelque nombre premierle mefure.
FORCADEL.

Car il feramefuré tant feulement de I'vnité, ou il fera
mefuré de quelque nombre, 1l eft tane feulement mefuré
del'vnité,il fera premicr parla 12.deffinition de ce liure, &
sil elt mefuré de quelque nombre,il feracompofé,parlar 4
deffinition de cc liure,8 par ainfiil fera mefuré de quelque
nombre premier,par la precedente propofition.

3s ,
Effans donnex antant de nombres.qu'on voudra,tronuer les plus petis nom-
Eres de tous ceux qui auront la mefme raifon auec iceux.
FORCADEL.

Siles nombres donnez font premicrs entreux, ils ferde
lesplus petis,par la 2 3.propofition de ce liure, fi non il fau-
dra prendrela leur plus grande commune mefure,par la 2.
ou par la 3.propofitionde ce liute, & les nombres par lef-
quelzlaleur plus grande commune. mefure les. mefurera,
auant les mefmes raifons qu'ont les propofez, parla 17.0u
18.propofition.de ce liure,{cront les plus petis.en leurs rai-
fons,commeil foitainfi quela partie eft plus petite: que le
tout,par la 9.commune{entéce,cacs'ils ne font pasles plus
petis,ceux qui le fecont mefurerde les propofez egallemér,
vn chacun le fien,par la 2 1.propofition de ce liure, & cefe-
ra par vn plus grand nobre,que n'eft celuy,par lequel ceux
qu ona trounez mefurent les propofez (car quand vn nom
bre eft parti par deux nébres inegaux,il done plus-eftac par
ti p le plus petit,que par le plus grid') lequel mefurera auffi
les propofez, & parainfi la plus grande commune mefure
des nombres propofez ne feroit pas la plus gride,ce qui eft
impofsible,ou bien,comme nous l'auons pris en la 19.pro
pofition de ce liure,la raifon d'vn chact des nombres trou-
uez i vn chacun de ceux qu'on voudroit dire les plus petis,
feroittelle que du nombre, par lequel vn chacu(r;l de ccux

' 1ij.

N\
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qu’on voudroit dire les plus petis mefure vn chacun des
propofez,i la plus grande commune mefure des propofez
& comme vn chacun des nombres trouuez eft plus grand
qu'vn chacun deceux qu'on diroit les plus petis, aufsile
nombrepar lequel vn chacun de ceux quion diroiteftre
les plus petis mefureroit vn chacun des propofez feroit
plus grand que la plus grande comune mefure des ndbres
propofez,ce qui elt impofible.

Par cefte propofition no® pouuons partirle premier &
fecond ndbres d'vnereigle de trois propofée ou le premier
& le troifieme par le plus grand nobre,par lequel ils peuuée
citre partis & faire des combiens,ce que I'on euft faict des
propofcz, ou meture les combiens aux licux mefmes des
propofez&c Et par cefte propofition aufsi,comme en cftic
la propre propofition, nous pouuons congnoiftre quand
vne frattion {era tout abreuiée ou no,car fi elle eft les cer-
mes d'icelle ferot premiers entr'eux, fi non en divifant'va
& l'autre des nGbres quila font ou par lefquelz elle fe met

ar la leur plus grande mef(ure, & faifant des combiens vne

fra&tion femblablemét,icelle fera egalle a la propofée.Auf~

finous y pouudsprendre que les petis d’'vneraifon ferdt on
impairs,ou pairs & impairs, mais ils nc feront iamais pairs.

6 .

Dexx nombres eftans donnex ,trsouuer leplus petie nombre qu'icenx. me=

Jurens.

FORCADEL.

Il eft certain que quand de deux ndbres inegaux le plus
petit mefure le plus grad,que le plus grad ferale pluspetit
ndbre mefure diceux,car s'il y en auoit va plus petit le plus
grand ndbre mefureroit le plus petit ce qui eft impofsible,
& file plus petit ne mefure pasle plus grad, qu'en doublit
triplat ou quadruplit & c. felon le naturel ordre des nom-
bres, le plus grand,, Fon pourra continuer cela tant de fois
quel'on trouuera le plus petit n5bre mefuré des deux nom
bres propofez, mais pour nous defcharger d'va tel trauail,

T files

e -
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fi les deux nombres propofez font premiers entr'eux, ils fo
rontles plus petis en leur raifon, parla 23 . propofition de
ecliure,& par ainfi le produié& de la maltiplication de I'vn
parlautre(lequel fera mefuré de I'vn & de lavtre)fera lepl®
petit mefuré defdiés deux nombres, cars’il y en auoit vn
plus peti,iceluy eftant parti par les deux nombres,donne-
ra deux autres nombres plus petis que les nombres propo-
fez,lefquelz auront la raifon des propofez,comme nous Ia
uous pris en la 1 9.propofition de ce liure,& parainfiles nd
bres propofez ne ieroyent pas les plus petis,ou bien les n6
bres propofez eftans les plus petis, ils me{urerde egallemét
lefdiéts combiens,vn chacan le fien,par la 2 1. propofition -
de ce liure,& vn chacun d’eux au fien aurdt, la raifon du né
- bretrouné,d celuy qu'on diroit eftre le plus petit,par la 1.
ou1 8.propofition de celiure, & par ainfi par la conuerfede
la 21.defhinition de ce liure,le nombre trouué mefureroit
fon plus petit,ce qui eft impofsible . Mais qui commande a
I'abondance,finon I'abondance mefme,le plus petic mefu-
réde 4.&de 9.fera 36. car fi ceftoit 27 . iceluy eftant parti,
par 4.8 par.9.fai& 6.& 3.quatricmes, & 3. qui ontlaraifon
de 9.2 4.& 9.& 4.ne {cauroyent mefurer,bi 6.8 3.quatrie-
mes ni 3.felon ceci,touteffois fi lon veut que 9. & 4. mefu-
rent 6.& 3.quatrieres,& 3.on voudraaufsi que 3 6. mefu
1e 277.ce qui ne peuteftre, & felon Iaucre fagon 9.8& 4.ne e
royent pas les plus petis en leur raifon,fi 6.8 3.quatriemes
& 3.comme nombres auoyent laraifun,de 9.3 4. Paffons
maintenant plus outre,& difons que fi les deux nébres pro
pofez nefont pas premiers,comme ils foyent compofez ay
* ant prins les plus petis nombres,en leur raifon, par la prece
dente propofition,le produié du premicr multiplié parie

uatrieme fera aucant que le produi& des deux aiitres mul-

tipliez enfemble par la 1 9. propofition de celiure, & fera

I'vn & Fautre produi&, oul'vn ou l'autre mefuré des deux

nombres propofez, cela veut dire que le produi&t de la

multiplication de'vn des nombres propofez mullgpl.i_é pac
~ iii
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Ivn despluspetis fon alterne ferale plus petit nombre me-
fur¢ des deux nombres propofés par les plus petis, fi non
vn nombre plus petit que le dick produi& eftanc parti par
les deux nombres propofés donnera des combiens plus
petis que les plus petis en la raifon des propofez,8zaiant la
raifon des propofez & parla 1 1. propofition du cinqieme
liure,fi non par la conception prinfe de laz2 r.deffinition de
ce liure,lefdicts combiens auront la raifon des plus petis ce
jui eft impoffible, ou bien,l'vn des plus petis ou vn chacun

es plus petis 4 vn chacun des di&s combiens auroient la
raifon dunombretrouué d celuy quon voudroiteftrele
plus petitparladi&e 17. ou 1 8. propefition & parlazr.
propofition de ce liure, & laconucrfe dcla 2 1. deffinition
de celiure, lenombre trouué mefureroit le nombre qu'on

voudroit-eftre le plus petit cequicltimpofible. parcefte

propofition quand nous voulons reduire emf{cmble deux
tractions mraiant pas vne mefme denommation,files de-
nommateurs ne peuuent pas eftre mefurez d'aucun noms.
bre,nous les multiplions enfemble & prenonsle produi&
pourle denommateur de laredution. Etfi lesdenomma.
teurs {font compolés nous les diuifons tout a Ia fois ou pre-
micrement par plufieurs fois parle nombre le plus grand,
par lequelils fe pcuuent partir,comme en eftant mefurez,
& multiplions I'vn des nombres par le:combien de la diui-
fion del'autre,pour avoir lc denommateur delareduion,

37
Si deux nombres mefurentquelquenombre, ¢ le plus petit quiceux mefu-
vent,mefurerale mefme.

FORCADEL.

aand vn nGbreplos'petit ne mefure pas vn plusgrid,

il eft certain que Jadifference du plus grad au nombre plus
pres de luy, mefuré du plus petic,fera plus petite que le plus
petitnombre. Or file nombre'mefuré des deux nombres,
cit le plus petit mefuré d'iceux,lequel k trouue par la prece
' . dente
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dentepropofition, il fe mefurcra foy mefme, fi non, & que
le plus,petit mefuré d'iccux eftic pris par la precedente pro-
pofitid, ne le mefure pas,vn chacun d’eux mefurera le tout
& lefouftrai& & le pluficurs fois du fouftrai& s'il en eft be-
foing, & parainfi vn chaci d'eux mefurera la refté Jaquelle
fera plus petite que le plus petit nombre mefuré des di&ks
deux nombres ce qui eft impofsible.

Nous prenons de cefte propolition que tout ndbre me-
furéde 2.&de 3. {era aufst mefuré de 2. fois 3 . ceft afca-
uoir de 6.8 qui feramefur¢ de 8.8 de 12 il fera certaine.
ment mefure de 24. car 2 4. eft le plus petic mefuré de 8.&
12.comme 6.de 2.& 3. &c; -

_ 38 o
X7ois nébres cftant dénex, trouner le plus petit nibre lequeliceux mefurét.

v FORCADEL. ,

- Il faut premierement trouuer le plus petit nombre me-
furé des deux par la 3 6. propofitié de ce hure,lequel s'il eft
mefuré delautre,il fera le plus petit mefuré des trois nom-
bres donncz, finon, le plus petit qu'on voudra dire,cftant
~ mefuré,des trois nombres, il fera mefuré desdi@ts deux , &
parla precedéte propofition, il fera mefure da nSbre trou-
ué ce qui eft impofsible. Ec file nombre le plus petic mefuré
des deux eftant trouué parla 3 6. propofition n’elt pas me-
furé de bautre,ayic trouué le plus petit mefuré du dictnd-
bre trouue,& de lautre parla dicte 3 6.propofition,le nom-
bre {econdemét trouné eftant mefuré des dicks deux nom-
bres come mefure d’iceluy qu'ils mefurét, fera certaineméc
Ie plus petit mefure des trois nombres donnez,fi non celuy
plus petit que le fecond ndbre trouué , qui feramefué (¢
me on voudroit dire)des trois nombres 1] fera mefuré des
di&ts deux ndbres & par la precedente propofition du pre-
mier nombre trouu¢, & encores parla mefme precedente
propofitid du fecond ndbre trouuc ce quieft impolfible,&
par ainfi le fecod nobre trouué fcra le plus petit nobremefu
re des trois nobres propofez.& come la fagd de faire delag



58 LE VII.LIVRE DES ELEMENS

propofition de ce liure,s'eftent en pluficurs nombres,aufsi
lafagon de faire de cefte ppofition s'eftéten tantdenom-
bres qu'on voudra. Quand donques nous voulons reduire
trois fraltions de denGmation diverfc Efemble,& quel'vn
des denomatcurs eft mefuré de I'vn des autres,ou quel'vn
des denommateurs mefure 'vn des aotres, nous laiffons le
mefurant & prenons le plus petit nombre mefuré des deux
autres pour denommateur commun,&c. Sinon nous pre-
nons le plus petit mefuré du plus petit,qui mefure les deux,
& del'autre, pour denommateur commun, &c.carcelafe
continue tant que ['on veut.

39 :

Sivn nombre mefire quelque sombre,le mefuré anra vue partie furnemmée
dy mcfurant.

FORCADEL

Car come'vnité eft au nGbre parle quel le mefuric me-
furc le mefuréainfi eft le mefurdc au mefuré,& paria 1 5. p-
pofition dece liure, comme I'vnité eft au mefurantainficft
le nombre,par lequel le mefurant mefure le me(uré,au me.

« furé vnetelle partic donques,que fera I'vnité du mefurane,
qui cft toufiours denommée du mefurant{car 'vnité eft la
partic de tout nombre denommé deluy ) vne telle parde
ferale nombre par lequel le mefurant mefure le mefuré,du
mefuré,laquelle ferale di& nombre par lequel le mefurane
mefure le mefuré. Nous pouuons prendre en cefte propofi-
tion que partir vn ndbre par vn autre eft prendre la partie
du nombre qu'on veut partir dendmée du partiteur, com-
me partir 1.2.par 4.¢ft prédre la quatrieme particder 2, &,

o
Sivn nombre wne partic qu'on ;:udm, icelucy fera mefure du nombre fir-
sommant la partie.
FORCADEL.

Car autant d'vnitcz qu'il y aura au denommateurdela
partic autant de fois vn certain nombre feraau ndbre qui
a vaetelle partic, & parlas §.propofition de ce liure, aurac

: d'vai-
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d'vnitez qu'il y aura d ce cerain nébre,autant de fois le n3-
bre dendmateur de la partic fera au ndbre qui a vnetelle
partic,& come I'vnité mefure iceluy certain nombre, aufsi
le ndbre qui eft denSmateur dela partie mefurera le nom-
bre quiaura vac eelle partic. Nous prenons de cefte propofi
tion que prendre vne paruie telle qu'on voudra de quelque
nombre que ce foit,cft partir iccluy nombre parle denom.-
matcur delapartie. come prendre la tierce partic de 1 2.eft
partir 12 par 3.&c.

: 41 :

Trouser vn nombre,qui eftantle plus petit,aye les parties données,

FORCADEL.

Le nombre demand¢ fera mefuré des denommatcurs
des parties denomées par la precedente propofition il fau.
~ dradonques trouuer le plus petit nombre mefuré des diés

denommateurs parla 36.0u 3 8. propofition de celiure,
lequel aura les diékes parties parla 3 9. Propoﬁtion de celi.
ure, & fera le plus perit,fi non,ccluy qu'on voudra dire plus

ctit que le nombre trouué,ayant les parties données,fera
mefuré des denommateurs d'icelles par la precedente pro-
pofition, & par ainfi il fera mefuré du di& nombre trouué
Ear la 37. ppofition de ce liure, y eftit continuées'ilen eft

cfoing,& tant de fois que la necefsité le permettra,ce qui
cftimpofsible. :

Par cefte propofition nous faifons les redu@iGs des fra»
&ions ayans les denommations diuetfes,car nous prenons
le plus petit nombre mefuré des denommateurs propofez,
& par la177.0u 1 8.propofitid de ce hure,nous divifons icc-
luy plus petit nombre par v chacun dendmateur & multi-

lions lecombien d'vn chacun parfon numerateur, & les
produi&s fontles numerateurs de laredu&ion, ou bien,
nous pouuds aufsi multiplicr le di& plus petit nombre,ceft
afcauvoir le denommateur de la reduétion,par vo chacun
numecrateur, & ¢n divifant vn chacun prodni& par fon de-

nommatcur,il en vicndra les numerateurs de lareduion
H y
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parla 19.propofition de celiure, & les redu@ions eftans fai
&es nous adiouftons les numerateurs enfemble pour I'ad.-
dition,ou les leuons 'vn deI'autre pour la fouftradtion, de-
nommant le nombre de baddition & lareftedela fouftra-
&ion du denommateur commun, mais en divifant'va nu
meratcur par l'autre,tous dcux eftans en vne redu&ion, il
en viendrale combien del'vne des fraltions propofées di-
uifée par 'autre,& pour la multiplication roufiourslesnu-
meratcurs {e multiplient en{femble, fi font bien les denom-
matcurs, & en gardantl'ordre il en vientle produi&t dela
multiplication,éms confiderer pour la multiplication & di
uifion,les reigles des abbreuiations lefquelles i'ay efcriten
mes liures d’Arithmerique.Car pour la multiplication,il eft
certain que quand pluficurs nombres {e multiplient enfern
ble,quele premice produic aura vne partie denommeée du
muleiplicateur,laquelle fera le multiphié,aufsi le fecond pro
duiét aura vac partie denommée du muluplicateur,laquel-
le ferale multiphé,ou le premier produic, & femblablemée
letroifieme,quatrieme produiéts,&c.comme quand 5.4 3.
fe multiplient enfemble, 20. quieft le premicr produi& de
4.fois 5.aura vne quatrieme particlaquelle fera 5. & lefe-
cond produiét c’elt 4 fcauoir 60.de 3. fois 20,aura vac ticr-
ce partic,laquelle fera 20,& par ainfide 60.I'on pourrapré:
dre le troifieme, quifera 20.8z de 20.l'on pourta prédrelo
quatrieme, qui fera’s. & de §.prenant 1. cinquieme il en
viendra l'vnité, tellement que la cinquiemec partie, dela
quarte partie d’vne ticrce partie, de quelque: chofe que ce
foit,fera'vnité dicelle chofe,denommeée du nombre de 60
c’eft 4 {cauoir 1.foixantieme,car 60.cft le plus petic ndbre,
delacierce partie duquel , prenant le quart, & du quartla
cinquieme partic,il en viendra I'vnité,&c.pource que quad
plufieurs nombres fe multiplient enfemble,fi le dernierpro

dui& n'eft pas le plus petit nombre duquel prenic voe par.

ticdenommeée del'vn des nombres, & du nombre quien
vwicndra prenant la partic denommée de 'vn des aucres no-
| bres
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bres,&c ayac pris la partic denommeée du nombre premie-
remét multipli¢, du nombre qui eft la partie prife,denom-
mée de fon multiplicateur,il refte Pvnite:il eft certain qu'é
prenicles mefmes parties,& de mefme fuite, d'vn nombre
plus petit,que la raifon du tout d fa partie, fera comme du
tout 4 fa partie,& de la partica la partie, telle que de la par-
ticdlamefme partie,par la 17.propofitid de ce liure, & par
la 1 4.propofition de ce liure,laraifon du tout d I'vnité,fera
commedutouta la partie du tout, ou dela partie qui luy
refpond A vnité,& comme le tout eft au tourt,ainfi fera Py~
nité 2 ladi&e partic de I'autre rout, quiluy cft rapportée,
parla 13 . propofition deceliure, maisle tout ou dernier
produi&,eft plus grid que Fautre tour,anffi fera 'vnité plus
grande,que la partic qui et la derniere denommée du pre-
micr nombre,& parainfiil eftimpofsible d'en trouuer vn
plus petitque ledic dernier produit,qui eft Ia fagon de fai
rela plus generale pour fcanoir prendre vne frattion d'vn
autre, & aufsi pour multiplier vne fraltion,par vneaurre,
qui eft voe melme chofe eftant toutesfois cefte ¢y prife de
celle ld, comme nonslauons enfeigné aux hures d'Arith-
metique. . TS AT ST
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A
MONSIEVR CHAPPELAIN CON-
SEILLER ET PREMIER MEDECIN |

duRoy, Pierre Foreadel. Salut.
2

 ONSIE VR, outre ce quela ver-
¥ tu nous fai& aymer & honorer
2 ceux que nous ne vei{mes iamais,
k4 N & que cellefeule occafion fuftal
=2 ¥) fez{uffifante pourvous faire reco-
¥ onoiftre & admirer, nonfeulemér
de moy,mais aufhi de tous ceux quifont profeffion
d’honneftes & vertueux eftudes, fi fuis_ie encores
poulf€ d'vn particulier debuoir a telle recognoif-
fance,(1ic ne veux eftre iugé ingrat, ayant cogneu
{ans aucun mien merite ou office enuers vous, ains
devoftre feule grace & bonté naturelle, la grande
amitié & bonne faueur que m'auez portéd monbe
foing & neceflité, ce queie ne puis nedoibs paffer
par diffimulation,au moyé dequoy,MoNsIEVR,
tay prins la hardiefle de vous dedier & prefenter ce
huictieme liure,des Elemens d’Euclide,tradui¢t en
Friqois,& comenté par moy auec les autres,iufqu’
atant § Dicu me donnera le temps de vous mon
ftrer par autres ceuures labone volonté que iauray
toute ma vie , de vous faire,& aux voftres ereshi-

ble & tresloyal feruice. De Paris,ce 10.de lanu.1sss.
LE
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LE HVICTIEME LIVRE
DEs ELEMENS DEVCLIDE,

TRADVYICT, IT COMMENTI PAR
Pierre Forcadel deBeyiés.

.z

PROPOSITIONS,

.1 fonttant denombres qu'on voudra continuieBemens
I proporrionaux,defguelx les extvemesfont premiers en-

femble,ils font les plas petis,de seus.conx qui ons Ls mef
N Weraifon asec icenx. o

FORCADEL,

" Silesdecux extremes font premiers en
b tr'enx,ils font les plus petis en leurrai-

fon parlaz 3.propofition du 7.liure,& mefurent egallemét
tous les autres qui font en la mefme raifon,vn chacun le fié
Ear la 2 1.propofition du mefme . liure , donques fi les n5-
res propofez ne font pas les plus petis, la raifon defdi&ts
deux exeremes, fera telle que des extremes, des nombres
qu'on voudra dire les plus petis,en la raifon des propofez,
parla 1 4.propofition du 7 .liure, & par ainfiles deux extre-
mes propofez mefureront les autres deux extremes, ou les
excremes des autres nombres,ce qui ¢t impofsible. '

2

Trouser de nombres continuellement proportionanx., les pluus pesis,tant qu'i
on Jera commands de quelgs wn en layaifon donnée.
' FORCADEL. . »
11 cft certain que quand de deux nombres le premier &
: ' H iiij
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le fecond feront multiplicz par le premier, & le {econd
en-foy mcfme , que les trois produits feront au mefme
ordre continuellement proportionaux, car quand lepre-
mier & lc {econd font multiplicz parle premier, les pro-
dui&s ferong, en la raifon du premieraufecond parla 17
propofitidn i 7 liure, & quid le fecond fe muleiplic aufsi
par luy, il eft certain que laraifon dufecond produi& au
troifiemg feratelle quiett du- :premicr, nobre au fecond par
la18, propoﬁuon du 7. liure, dou s'enfuiura que les dits
trois nombres produis feront continuellement proport-
tionaux parla 1 1.propofition du §.linre,ou parla 21 deth-
nition du 7.liure,, & d'avantaigeil eft manifefte que les ex-
tremes (eront les guarrez. des nSbres propolcz, & en pre-
nantles plus petis en la raifon des diés trois ndbres par la
3 5.propoficion du 7 liure, il feront aufsi les plus petis con-
tinuczcnlaraifondonnee, .

~ Aufsifilon mulnphc lefdics trois produa&s par le pre-
micr nombre danné, & le dernier ou troifieme par le fecdd
nombre donné,lon aura quatre nombres continucz en la
saifon donrice, par les mefnies propofitions, & cft manife-
fte que les nombres extremes, ferdt les nombres cubes des
nombres propofez,&en prenant les plus petis defdicts qua
tre nombres,par ladicte 3 5.propofition, ils feronc aufsi les
plus petis continuez en laraifon donaée,8c.Mais prenons
premierement les plus petis nombres en la raifon donnée,
parlass. propof’non du 7 liure, lefquels feroe premiers en
tr'eux parla 2 4.propofition du 7liure, & en multlphaut le
premier & le fecond, des plus pexis, par le premier d'iceux,
& lc fecond par foymcfmc I'on aura trois produi&s conti.
nucz enlaraifon doninée patles mefmes propofitions,def-
quelz les exeremes feront premicrs entr'eux,par la 2.9.pro-
pofition duy linre,& parainfi lefdi&ts trois nombres conti
nucz {eront les plus pezis,par la precedente propofition,de

lden multlpllant iceux teois nombresp'us petis continucz

par le premier des plus petis propofez ou trouucz, & mul.
ti-
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tipliant le troifieme des continucz par lavtre des diés plus
pecis,ou donncz,ou trouuez, lon aura par les mefmes rai-

fons quatre nombres, & les plus petis continués en la rai-
fon donnée,&c.

~ CORRELAIRE.

- Etdeld il eft manifefte fi trois nombres font continuel-
lement proportionaux,& fontles plus petis de tous les au-
tres,qui ont la mefme raifon , que les extremes (Gt quarrez.
Etfi quatre font cubes, &c. & les racines dliceux quarrez &
cubes,&c.ferontles plus petis en la raifon continuée . Ceft
de cefte belle propofition d'ou nous pouuons prendrela
reigle generale pour les extrachions desracines de toutes
fortes,comme ic I'ay tresbicn demonftré en mon 3.liure.

sifont tans-de nombres qu'on voudra continuellement proportsonanx lesplus
petis detous cenx qui ont lamefme raifon aueciceux, les extremes diceux fons
premiers entr'esux.

FORCADEL.

~Car en prenant autant de nombres continuellemét pro
portionaux commeil y en ade propofez par les plus petis
delaraifon continuée,quifoyent aufsi les plus petis , com-
me nousle venons de demontftrer en la precedente propo-
fition, il eft certain que les extremes des nombres trouuez
feront premiers entr cux,& les nombres trouuez eftans les
plus petis,ils ferSt egaux aux mefmes pl°petis,c’eft  {cauoir
aux nombres propofez vn chacun au fien, & par ainfi les ex
tremes des nombres propofez feront premiers entreux.
Voyez icy comme les chofes plus petites font egalles 'vne
al'autre, ou enfemblement voe chacuned lafienne.

4 _
Eftans données tant de raifons qw'on voudra,aux plus petis nombres, trouser
les plus pesis nombres continuez aux raifons données.
FORCADEL.
Il faulc rouuer le plus petic nombre mefuré du fuyuant
de la premicre raifon donnée , & de lantecedent de la

{fecconde raifon , par la trentecinquieme propofition
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du 7 .liure,puis multiplier l'antccedérde la premiere raifon
par le ndbre, par lequel fon fuyuar mefure le dic plus petic
nombre, il faue multiplier aufsi le fuyuant de la feco de rai-
fon par le nombre parlequel fon antecedét mefure le mef-
me plus petit nombre, & 'on aura trois nobres, eftanc laifc
fez enleur ordre, lefquels feront continuez aux deux pre-
micres raifons par la 17.propofition du 7 liure, & ferocles
plus petis , fi non, ccluy du milieu de ceux qu'on voudroit
dire les plus petis, feroit mefuré, du fuyuant dela premiere
raifon & del'antecedét de la fecode, parla 2 1. propofition
du liure,& par ainfi,il feroit mcfurf da di& plus petit no-
bre,pat la 37 propofition du 7 liure, ce qui eft impofsible,
Si maintenant Pancecedentde la troifiemeraifon donnée
mefure letroifieme nombre trouué,foit multiplié fon fuy-
uarre par iceluy nobre,par lequel 'vn mefurelautre,& ain-
fi bon aura quatre nombres cGtinucz en trois raifons don-
nées par la 17.propofitid du 7 liure,& feront les plus petis,
finon, lefecond ndbre de ceux qu'on voudroit dire les pl°®
petis,feroit mefuré du {uyuic de la premiere raifon,8 de 12
~ tecedérdela feconde par la 2 1.propofiti6 du xliure, & pas
ainfi le plus petit mefuré d'iceux, {fuyuant & antecedéc,me-
fureroit le it fec3d nombre par ladi&e 377 . propofitis,ce
qui eft impofTible, Mais fi lantecedée de Ja troifieme raifon
ne mefure pas le troifieme nSbre trouné, il fautrouuerle
pl° petitndbre mefuré dudi& troifieme nobre & de l'acece
dent delatroifieme raifon , parladi&e 3 5. propofition, &
multiplier Pautre extreme & celuy du milieu destrois nd-
bres trouucz, parle nombre parlequel le troifieme ndbre
mefure le plus petit nombre mefuré de luy & del'itecedée
de la troifieme raifon, puis multiplidc le fuyuant de la eroif-
ieme raifon , par le nombre par lequel {fon antecedent me.
furele di& nombre plus petic, 'on aura quatre nombres
continuez cn trois raifons donées,ou aux trois raifons don
nées parla 17. ppofition du 7 .linre, & feront les plus petis,
finon,le fccond ndbrede ceux qu'on voudra eftre les plus

petis
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petis cftant mefuré du fuyvant dela premiere raifon & de¢
Pantecedét de la feconderaifon, il fera aufsi mefuré du no-
bre du milicu des trois nobres continuez aux deux premie-

_restaifons parla 37 . propofition du 7. hure , & commeil
foitainfi que parla 1 1.propofition du §.liure, laraifon du-
di& nobre du milicu au trotfieme eft comele fecond nom.
bre au troifieme de ceux quon voudroit dire les plus petis,
il eft certain que laraifon dufecod nombre au fecond, fera
comme le troifieme au troifieme,par la 1 3.propofition du
7 .liure,& par ainfile troifieme nobre des trois nobres pre-
mieremét trouuez mcfu_;cra letroifieme nombre de ccux

u'on voudracftre les plus petts, par laconuerfe dela 2y,
chﬁnition du 7 liure,mais 'atecedét de la troifieme raifon

melureaufsile di& croifieme nombre de ceux qu'on vou-.
droitdireles plus petis, parlamefme 2 1. propofitiondu 7,

liure,, & par ainfi le troifieme nombre des quatre nombres
trouuez,, mefurera letroifieme ndbre de ceux qu'on vou-
dra prédre pour les plus petis,par la 37. ppofitid duy.liure,
ce qui eftimpofsible.ll eft certain que de deux raifons don-
nées,ou aux plus petis nGbres ou non ,filon multiplie I'an.
tecedécde la premiere & lantecedent de la feconde, enfem
ble le fuyuat delafeconde par le fuyuit de la premiere,lon

aura trois nombres produiéts continuez aux dictes raifons -

parla 177. propofition du 7 . liure , en multipliant donques
les deux antecedens & le fuyuit de la feconde par le fuyuac
" dela premiere raifon 'on aura trois nombres continuez
es di&es raifons , & puis en multipliant les deux premiers
nombres , 'antecedent & Je fuyuie d'vnetroifieme raifon
Pon aura quatre ndbres cGtinuez aux trois raifonsdonnées
par ladi&e 17 propofition &c. puis en prenacles plus petis
ayant les raifons des nobres defia trouuez,par la3 §.propo-
fition du 7.liure,l'on aurales nobres les plus pens cotinuez
aux raifons donées.Ceft cefte belle ppofition par laquelle
T'on peut facileméc affubie&ir toute la faiéce des interualles
que nous difons ou ndmons, Mufique, car fi nous prenons

1ij
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{es deux raifons de 4.3 3.& de 3.3 2.defquelles eft cSpofée
Jaraifon double,c’eft aflauoir le diapafonou Fo&aue moins
fonante,il cft ccrrain quen multipliant 4. 3 . 2 . par 3.ilen
viendra12.9. 6. quiferont continuez aux dides raifons.
-aulsi fi nous prenons les me(mes raifonsde3.d 2. & de 4.3
3.donticy le diapente eft la premiere & pource compofent
clles comme d'vne quinte & d'vne quarte, le Diapafon
_mieux fonant(a caufe de quoy fes trois nombres 6.4.3. ou
-12.8.6. font dits eftre en la raifon harmonique.&c,)& en
Tautre eftoit premiere le diateflacd, il eft certain qu'en mul-
tipliant 6.4.3.par 2.il en viendgg 1 2.8.6.continuez aux di-
.&es raifons. & comeil foitainfiqu’en confiderant les crois
nombres premicremét trouucz & aufsi ceux que nous ve-
nons de trouuer pource que laraifon de 9.4 6.cft plus gran.
.de que de 8.3 6.aufsi 9.fera plus grand que 6. parla 1 o pro-
. pofitid du §.liure,& parlamefmeo. ppofitis 1 2 fera plus
-grad que 9.&painfi pourrabieneftre cntre s 2.8 8.apresle
_quelfera 6.encefte forter2.9.8.6 . quifont les quatre
nombres par le(quels nous font reprefentez les interualles
des quacre bons marteaux Pithagoriens ainfi que les met
‘Boeccaur o.chapicre du premier liure de la Mufique. Nous
nous fouviendrds aufsi en paflant que cefte propofitid eft
.comme{emblabled Ia 12.propofition du fixieme liure.

5

Les nombres plans, ont enty'eux,la raifon compofZe des coffez.
’ FORCADEL.

Cefte propofitid eft femblabled Ia 2 3.propofition du fix-
ieme liure . Car en faifant cSparaifon de I'vn des coftez des
deux nombres a I'vn des coftez de [autre, & de 'autre cofté

-alautre cofté, fans y faire aucune abreuiatid, puis apresen
prenant trois nombres continuez aux di&es deux raifons,
comme nous le venons de faire dernierementen laprece.
déte propofition,les deux exeremes ferdtles deux nombres
plans, la raifon defquels fera compofe des deux entremoy

CNNes

e b 2 -
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ennes,c’cft 3 dire de la raifon du premier au fecond, & du fe

‘cond au troificme,qui font celles des coftez par la dix(eptic

me propofition du fepticme liurc. Nous pouuons prendre
en cefte propofition, que fi lon fai& vne fra&ion delvn
des coftez d'vn nombre plan,& de 'vn des coftez d'vn au-
tre nombre plan, & vne fraltion des deux autres coftez,tel-
lement que les numerateurs appartiennent a I'vn des
plans, & les denommatcurs alautre plan, en mulciplianc
Fvne fra&ion par lautre,la raifon des plans fera telle quela
raifon du produiét des numerateurs, eftans multipliez en-
femble,au produict des denommatcws eftans aufsi multi-
pliez enfemble. Mais pour reuenir d Fautre fagon de demo-

ftrer,il npus faut prendre les plus petis nombres,ayans les

raifons des coftez, & par cela trouuer trois nombres les

plus petis continuez aux mefmes raifons, parla grcccdcm

te propofition,puis apres il faut multip'ier 'vn des coftez

.del'vn plan pris pour antecedent parl'vn des coftez de Fag

tre plan pris pour {uyuant,car en meteant le produiét entre
les deux plans,'on aura aufsi trois nombres continuez aux

“mefmes raifons, ou perrurbéement, par la dixfeptieme &

dixhuitieme propofition du f{eptieme liure, & parl'vnzie-

“me propofition du cinquieme liure, & par ainfi lés nom-

bres plansauront la raifon des deux excremes des deux pe-

‘tis nombres continuez aux dictes raifons parla quatorzie-
-me ou vingtdeuxieme propofition du feptieme liure, la-

quelle eftant compoféc des raifons des coftez, cclle des
deux plis fera aufsi compofée des mefmes raifons. Il eft cer

-tain que quand 1 1.efcus en1o.iours,gaignent §.liures, que
- 9.efcus en2 2, iours gaigneront g.liures,car comme nous I'a

uons pris en ladernicere defhinition du 6. liure, laraifon du
gain au gain fera compof¢e desraifons de Pargenta l'argée
& du temps au temps, cela veut dire par cefte propofition,

ue la raifon du gain au gain fera telle comme eft du plan

-qui fe fait de I'argét mis & du téps,au pla de lautre argent

mis & del'autre temps,doques par cefte mefme propoficid
1y
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aux reigles des compaignies comunes lefquelles fe font a-
uec temps comme Pon di&, les taifons des gains feront tel-
1es que {eront les raifons des mifes mulcipliees vne chacune
par fon temps,ou par letemps d’vne chacune mife.

Par cefte propofition aufsi,ou bié c'eit ce que nous y de
uons prendre, en divifant vne fra&ion par vneautre Pon
oftera vne raifon d'vn autre, car fi en multiplianc voe fra-

&ion par vac autre,l'ona vneraifon compofeede deux rai -

fons,il eft certain que la raifon cpofée & 'vne de cellesdef
quelles elle eft copofée, eflas reduites enfemble,ferde trois
nombres,defquels la raifon du numerateur de la redutio,
de celle quiclt compofée,au denommateur dela redu@ion
qui cft la raifon compof ée mefme, {era compofée dela rai-
fon dudi& numerateur d 'autre numerateur de laredudio,
& dela raifon dudi& autre numerateur au denommateur
delaredu&ion,quicftI'voe desraifons defquelles la com.
pofée eft faicke,& par la 3.commune fentence,il refteral'au
tre raifon,quifera celle des numerateurs dela redu@ion,

En diuvifant donques 3.dcuxiemes,par 4.troifiemes,il re
fteralaraifon felquio&aue, caren la redu&ion de 3.dcuxie
me, & 4.troifieme I'ony voit fes trois nombres 9.8.6. def-
quels laraifon de 9.3 6.eft faitte, ouce ditt clire failke des
raifonsdc 9.d 8.8&dec 8.4 6.quicltcellede 4.4 3. parla 17.
propofition du~ lure,& larailonde 9.3 6. par la mefme
X 7.pro{goﬁtion,cﬁ cellede 3.2 2. & parain{iil reftera la di-
&ec raifon de 9.huitiemes,quicftde 9.a 8.

P ‘

8i fone tant de nombres qu'on voudra continuellement proporrionasx , maic

Le premier ne mefure pas le fecond ni aufsi aucun des ausres , ne mefurera pas an=
cun autre.

FORCADEL. .
Carfile premier ne mefure pas lefecond, il fera les par-
tics du fecond par la 4.dcffinition du 7 .livte, & par la con.
gerfede la 2 1.deffinition du mefme hure,le fecond ne me-
furcra pas le troifiemc,ni le troifieme le quatricme, &c. par

les
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les mefmes deffinitions,vn chacun nombre plus petit don-
ques,ne mefurera pas fon prochain plus grand, ni aufsi au-
cun des autres plus grans,car s'il mefuroit quelqu’vn des au
tres plus grans,’on pourroit prendre autant de nombres,
qu'il y auroit du plus petit nombre mefurancau plus grand
& les plus petis, continuez enla mefme raifon,parla fecon
de propofition de celiure,les extremes defquelz plus petis,
feroyent premicrs entr'eux,par la 3. propofitié de ce liure,
& commeilfoit ainfi que la raifon du plus petit nombre au
plus grand qu'il mefurcroit feroit telle, que celle defdicts
cxtremes premiers entr'eux,par la 1 4: propofition du 7. li-
ure,il senfuyuroit que Pvn des deux excremes defdi&ts no.
bres plus petis mefureroit l'autre, par la conuerfedela 21,
deffinition du 7, liure, & par ainfi ils feroyent aufsi compo-
fezparlaig d’c7fﬁniti6 du 7 liure,ce qui cft impofsible. I'ay
laifi¢ d'aduertir le ftudieux que I'vn des extremes des plus
petis continuez,ne fera iamais I'vnité comme chofe trefma
nifefte, car lors le premicr des nombres propofez mefure-
roitle fecond.

Sifont tant de nombres qu'on voudra Zanﬁuudcm proportionanx, [ile

premier mefure le dernier,il mefurera aufsile fecond. :
FORCADEL.

-, Ceftecy eftla conuerfe de la precedente propofition, &
cft comme s'il vouloit dire, vous fcauez bien ques'ily atit
de nombres quon voudra continuellemét proportionaux,
& le premier mefure le fecond, qu'll mefurcera aufsi le der-
nier,maintenant donques ie vous dis, que quad le premier
mefurera le dernier il mefurera aufsile fecond,car fi le pre.
micr ne mefure pas le fecond,il ne mefurera pas aufsi le der
nier par la precedente propofition,& par ainfi le premier fe
roit la partie & les partics du dernier, parles 3. & 4. deffini-
tions du 7 liure,ce qui eft impofsible.

sientre deux nomsbres tombent de nombres wsillienx contiimc'n_fment pro-
)
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portiondux,dutant de nombres milieux continuellement proportionaux,quitom
bent entr'wceux autant de milieux continuellement proportionauxtomberont en
e dantres,ayans la mefme raifon auecicenx.

FORCADEL.

Car en prenant autant de nombres continucllement
_ proportionaux comeil y en a de propofez, & les plus petis,
parla 3 5. propofition du 7 liure, & parla fecondc propofi-
tion de ce liure,1l eft certain que les extremes des plus petis
continucllement proportionaux feront premicrs entr eux,
paclafagon de les trouuer ou parlatroifiemc propofition
de cc liure,donquesils ferSe les plus petis en leur raifon par
la 2 3. propofitid du 7.liure, & melurcront egallemér ceux,
ceft afcauoir les autres qui {feront en la mefmeraifon parla
21.propofition duy.liure,8 come il foit ainfi que la raifon
des extremes des plus petis, foit telle que celle des extre-
mes des propofez par la 1 4.propofition du 7.liure,elle fera
aufsitelle qu'eft celle de ceux qui ont laraifon desextre-
mes des propofez par la1 1.propofition duy.liure,en mulci.
pliant donques vn chacun des nombres plus petis,qui font
entre les extremes des plus petis par le nombre,par lequel
vn chacun des extremes des plus petis, mefure va chacun
des deux nombres ayant la raifon des extremes des nobres
propofez continuellement proportionaux, l'on aura entre
les di&ts deux nobres autant de nombres continuellement
proportionaux qu’il y en a entre les autres extremes, parla
17. propofitié du 7 liure &la 1 1.propofition du §.liure,&
ferontcotinuez en la melme raifon parla 1 4. propofition
du 7 liure.Par cefte propofition nous pourrons trouuer va
milicu proportionel entre deux nébres,qui feront le mef~
me pluficurs fois de deux nombres quarrez cn prenantle
mcffnc pluficurs fois du milicu proportionel qui fera entre

les deux quarrez:nous pourrds aufsi trouuer deux milicux

proportionaux entre deux nombres quiferont vn mefme
pluficurs fois de deux nombres cubes,en prenant vn mef-
me pluficurs fois des deux milicux proportionaux, qui fe-

ront

'
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ront entre lefdi&s cubes,&c.
9
Sideux nombyes ont premiers entr'eux , ¢ entr'iceux tombent de nombrey
milieux conrmuellement proportronaux,autant de nombres milieux continucelle
ment proportionaux quitombent entriceuX o dutant encores tomberont de mils-
exx continuellement proportionauxyentre b vn ¢ l'auire d'iccux ¢ vnicé.

FORCADEL.

Carles extremes d'iccux nombres continucllement pro
portionaux eftans premiers entr’cux, ils feronc les plus pe-
tis,par la 1.propofition de ce liure, & parainfis’il y a trois
nombres continuellement proportionaux, ceft i dire,que
sily a va milieu entre lefdiéts extremes, iccux extremes fe
ront quarrez,par lc correlaire de la feconde propofition de
ce liure,entre van chacun defquels & I'vnité eft laracine d’
vn chacun pour feul milieu parla 20, propofition du. li-
urc,mais 51l y a deux milicux entre lefdi&s extremes,ily au
ra quatre nombres continuellement proportionaux,& pac
ainfi lefdi&ts extremes feront cubes,par vo mefme correlai
re,entre vn chacun defquels & I'vnité feronc le quarré & la
racine pour deux feuls milicux proportionaux parla 19,
propofition,& ladiéte 20.propofition du 7 liure.ll {e peuc
prendreaufsi qu'entre va quarré & I'vnité feralaracine du
quarre pour feul milieu pat la 1 9.deffinition du 7. liure, &

entre vn nombre cube & I'vnité fera le quarré & laracine,

c'eftd dire quentre I'vnité & le nombre cube ferontlaraci
ne cube d'iceluy, & le quarré d'icelle racine pour feuls mili-
eux,par la z0.deffinition du 7 liure,ou par cela quife peut
prendre enicelles deffinitiSs, ou bien,parla fagon de faire,
ou prendre va nombre quarcé ou vn nombre cube.

IO

Si entre deux nombyes ¢ ['vnité tombent de nombres continuellement pro=
portiondux,autant de nombres mileux contimucllement proportionanx quitom
bent entre'vn chacun dewx ¢g-['vnité,autant aufside mlieux continuellemens
proportionaux tomberont entricenx. . -

L
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. C FORCADEL. .
Car fientre va chacun d’eux & Pvnité y a vn milieu pro
portionel,il eft certain qu'ils feront quarrez parla 19.deffi
nition du 7.liure,& par ainfi en multiplianc I'vn milieu par-
l'autre,le produic fera milicu proportionel entr’iceux nom,
bres parla 1.8 16.propofitions, ou parla 17. & 18.pro-
pofiionsdu.liure, & parla11.propofition du s. liure,
mais {i entre vn chacun d'iccux nombres & I'vnitéy adeux.
milieux proportionaux,ils feront cubes par la 20 . dcffini-
tion du 7 .liure,& leurs prochains feront quarrez, entre lef-
quelzy aura vn milicu lequel eftane muluplié parles deux:
racines,il en viendra deux produi&s qui feront deux mili-
cux proportionaux cntre lefdits nombresparla17.8 18 .
propofitions du 7 liute,ou bien,puis qu'il y adeux milieux.
entre vn chacun defdi&s nombres & I'vnité I'vn fera lara.
cine cube,& l'autre le quarré, & en multipliant I'va quarré
par laracine del'autre, & lautre quarré par lautre racine,
ils produiront deux milieux proportionaux entrelefdicts
nombres,par la 1 8.& 17.propofitions du 7.liure, &c.

. II .
Entre deux nombres quarrex,eft vn nombre milieu proportionel.kele quarré
au quarré alaraifon doublée,a larasfon du cofté au coste,

FORCADEL.

Car en multipliant le cofté deI'vn des quarrez parleco-
fté¢ deFautre,laraifon du quarré du cofté multipliant aund-
bre produi& fera comme le cofté au cofte,par fa 17.propo-
fition du 7 liure, laquelle eft telle que dudi& nombre pro-
dui& 4 lautre quarré,par la 1 8.propofition du mefme 7. li-
ure,& parla‘1 1.propofition du §.liure, la raifon de'vn des.
quarrez audi& nombre produic fera telle que dudi@ nom
bre pduild Fautre quarré & parla 1 o.deffinitid du g liure, .
Ja raifon du quarré au quarré fera doublée d la raifon du co
fté au cofté,oubien,puis qu'il eft ainfi quwentre vo chacun.
quarré & Pynité y a v milieu proportionel,par la 1 9. defhi-

-t nition
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nition du 7.liure,il eft certain qwentre deux nombres quar
rez il y aura vn milicu proportionel,par la precedente pro-
pofition, &c. _

Nous pouuons prendre defia en cefte propofitid, & par

.1a 20.propofition du 7.liure , qu'vn nombre quarré mulci-
plié par va nombre quarré produira vn nombre quarré,

Nous y pouuons prendre aufsi,qu'vne raifon fera dou-
blée,en prenantles quarrez des nombres quifontles rer-
mes d'icelle.Et en prenant les racines quarrées d'vne raifon
doublée,ceft i fcauoir des termes d'icelle, Pon aura la rai-

- fon fimple,

Nousy prendrons aufsi qu'en multipliant va nombre
quarré par vn autre ndbre quarré, & prenant la racine quar
réc du produi, il en viendra autant comme fi on raulti-
plicle cofté de'vn des nombres quarrez qui fe font multi-
pliez par le cofté de lautre nombre quarré,

- Dauantages’il y atroisnombres proportionaux,il eft
~certain que le quarré du premierau quarré du fecond fe-
- racomme le premicr nombre au croifieme, C'eft d dire, que

le quarré du premier au premier fera comme le quarré du
- fecond au troifieme,& la raifon du premicr nombrea 'vni
té,feracomme le quarré du fecond au troifieme nombre,
& parainfi en multipliant le premier nombre parle troific
"me,il en viendra le quarré du fecond nombre duquel la ra-
<cine quarrée ferale fecond nombre, en multipliant don-
uesdeux nombres enfemble,. la racine quarrée du pro.
gui& {eralc milieu proportionel entriccux nombres.
12 _
Entredeuxnombres cubes font deux nombres wmilieux proportionaux . Etle

~ cube au cube & laraifon triplée du cofte au cofté.
FORCADEL. -

Car entre v chacun cube & I'vnité, il y a deux milicu
proportionaux,par la 20.deffinition du 7.hure, & par ainfi
“entre deux nombres cubes y aura deux milicux proportio-
" naux,parla 10.propofition de ce liure,en laquelle nous vo

yons qu'ils feront proportionaux en la raifon du coft¢ du
‘ , Ki .
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cube, au coft¢ du cube, & pource qu'il y aura quatre nom-
bres continuellement proportionaux, il eft certain quela
raifon du cube au cube feratriplée d laraifon ducoft¢ au
cofté parla 10. deffinition du §. liure. Ecaufsi nous pou-
uons prendre icy qu'vne raifon feratriplée en prenantles
cubes des nombres qui font les termes d'icclle,8 en prenac
les racines cubes des termes d'vne raifon triplée,l'on aura
la raifon fimple.Nous pouuons prendre aufsi en cefte pro-
pofition que quand ily aura quatre nombres continuelle-
ment proportionaux le cube du premier (eraau cubedu
fecond,commele premier nombre au quatrieme & le cube
du premicrau premicr feracomele cube du fecond nom-
bre au quatrieme nobre,puis le quarré du premier nombre
al'vnite feracommele cube du fecond au quatrieme, en
multipliant donques le quarré de I'vn des deux ndbres par
Pautre, la racine cube du produi& fera le nombre milieu
proportionel,qui fera pres du nobre duquel I'6 2 muleiplié
le quarré,lequel milieu eftit multipli¢ par Pautre nobre, la
racine quarrce du pduic fera lautre milieu proportionel.
k3

Sifont tat de nombres qu'on voudra continuellement proportionaux , ¢oe
multipliant vn chacun [oy mefme,en fontiquelques autres, ceux quiferont produ
1t d'iceux ferse proportinoanx: ¢ [iles nobres premueremét pofex multiplans

los engédrex de puis euxyenfont queljues autres,iceux aufSiferst proportionaux.
FORCADEL.

* Cefte propofition eft aurant fertile ou engendrant com-
mecft la 29.propofition du 7 liure. Car entre 'vnité & vn
chacun nombre quarre des dids nombres proportionaux
il y aura vn milieu pportionel,quifera vn chacun des dics
nobres, & parainfi entre touts les deux quarrez prochains
ily aura vn milieu proportionel & enla mefme raifon des
nobres propofez parla 1o.propofition dece liure, & la 1 1.
propofition du.liure,& par ainfi les quarrez d'iceux nom-
bres fcront cdrinucllement proportionaux parla 1 4. pro-
polition duy.liurc.Auffi entre va chacun nombre cube des
dicts nobres & Pvnité,il y aura deux milicux pportionaux,
& paraiafientre tous les deux cubes pchains,il y aura deux
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milienx proportionaux,& en vne me(me raifon par la 1o.
ppofitid de celiure,8 parlax 4. ppofition de ce liure iceux
cubes {eront continucllement proportionaux,&c.ou bien,
puis qu'entre tous les deux quartez,il y avn milieu propor
tionel par la 1.partiedela 1 r.propofitid de ce liure,ou que
laraifon del'vn quarré a l'autre eft doublée dlaraifon du

cofté au cofté¢ deI'vn ou de bautre, il séfuyura que les quar-.

rez feront aufsi continucllement proportionaux,par la 1 4.
ppofitid du 7 liure,aufsi fi entre deux cubesily a deux mi
licux proportionaux,par la 1.partic de la pcedéte ppofitis,
ou quelaraifon de deux cubes eftsriplée d la raifon du co-

fté au cofté,parla 2.partie de la precedéte propofitid,ils'en

fuyura de Ia,que les nobres cubes defdiéts nGbres propofez
continuellement proportionaux,ferde aufsi cotinuellemét
* proportionaux,par ladifte 1 4.propofitié duy.liure Par ce
ftc propofition combien que nous f¢achons quelaR.de 4.
multipliee p laR.de 9.fai& 6.nous pourrds trouuer ce 6.1a,
ou ce produiét I3, en cefte (orte,il faut prédre va milieu pro
portionel entre R.de 4.& R.9.& par cefte propofitid, 4. le
quatré du milieu,& 9. ferdt cotinuellemé: proportionaux,
& pource que 4.multiplidc 9.faic 3 6.1l eft certain que le mi
lieu proportioncl entre4.& 9.feraR.36.parla 20. ppofitid
du 7 liure,& le milieu proportionel entre R. 4. & R, 9.fera
RR. 36.& pource q par lamefme 20.propofitid du 7 liure,
le quarré de RR.3 6.cft egal au produi& dela multiplicatio
deR.4.8&deR.9.& GlequarredeRR.36.eft R.3 6.1l eft cer
tain que le produi& de R. 4.multiplice par R. 9. feraR. 3 6.
C'eft afcauoir 6.car aufsi 2.fois 3.font 6.8 nous voydsq ce
6.eft laracine quarrée des puiflances des racines, c'eft 4 f¢a-
uoir des quarrez multipliez I'vn par Pautre : aufsi cobi€ que
nous f¢auds bi€ q la racine cube-de 8.multiplice par la raci-
ne cube de 27.fa1& 6.nous trouuerds 6.mefme en cefte for
- te:prends toufiours vn milieu pportionel entre les deuxra
cines ppofees,come icy no’imaginds ou entéddsvn milien

portionel entre laR.cube 8.&R..27.il certain p cefte ppo.
41t §8.1e cube du milieu,&27.font cStinucllemér propox
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rionaux,mais par laz2 o, ppofitié duy .liure,la racine quatrée
de 216.cftle milicu pportionel entre8.&.27.car 8.fois 2.
font 216.8& par ainﬁdia racine cube dela racine quarree de
21 6.ferale milieu proportionel entre racine cube 8.& raci-
necube27.8 en prenac le quarré delaracine cube de laraci
ne quarree2 1 6.qui eft racine cube 21 6.0 auraauric qu'eft
le produict de la multiplication de racine cube 8.parracine
cube 277.parla 20.propofition du . liure, & parainfilara-
cine cube de 2 1 6.ceft afcauoir 6. {erale produi& demande,
nous voyoans aufsi cdme icy nous auons multiplié en{éblo
les puiffances des racines propof&es,ceft a dire les cubes d'i-
celles 8.& 277.& quele quarré du milicu proportioncl eftla
racine cube du produic des puiflances , c'eft affauoir que le
di& quarré du milicu proportionel entre les racines propo
{ées a vn mefme nom qu'ont les racines propofees,8c.dou
‘nous prenons lareigle generale pour la multiplication de
deux racines de mefme nom enfemble, qui eft telle. Il faue
prendre les puiffiances des deux racines & les multiplier I'v -
ne parl'aucre, & ayanc pris du produié la racine ,au regard
dcla mefme,ou d’'vne mefme puifsice,lon aurale progui&
demande.ll nous faut maintenat moftrer en paflancque le
quarré du cube de quelque chofeeft egal au cube du quarré
delamefme chofe,car tout ndbre, fon quarré fon cube, &
fon quarre de quarre font cGtinuellemée pportionaux, & fi
le quarré le cube & le quarré du quarré font cotinuelleméc
pportionaux,il eft certain que le quarré du cube,& le cube
. du quarré feront egaux I'vn 4 Pautre par lazo ppofition du
7.liure,& parla 19. & 20.deffinitions du me{me 7 liure, fi
donques de cendbre quarré de cube, & cube de quarré,lon
- en préd laracine cube de laracine quarrée,l'on aurale nom
bre pris au commencement,& fil'on en préd aufsi laracine
quarrée de la racine cube,I'6 aura le mefme ndbre : le quar-
ré doques de la racine cube de laracine quarréc oudelara-
cine quarrée de la racinecube,de quelque nombre feralara
«<ine cube de ce ndbrela,& le cube delaracinecubedelara

cance

-
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ne quarréc oude laracine quarrée delaracine cubeferala
racine quarrée de ce nobrela.Sachac bi€ aufst que la racine
‘de 36. divilécparlaracine de 4. fai¢t 3. nous pourronsen
tendre ou imaginer trois nombres continucllement pro-
portionaux defquels lepremier feraR. 4. ccftafauoirle
~ partiteur,le milieu fera laracine de celaquon veue partir,
ceftafcavoirlaracinedelaracinede 3 6.& letroifieme ccla
quon cerche, & par cefte propofition les quarrez d'iceux
nobres feront continucllement proportionaux, ceft afga-
uoir 4. laracinede 36. & le quarré du nombre,ou de cela
qu'on cerche, & en divifant le quarré du milieu proportio~
nel des quarrez,ceft af¢auoir 3 6.par 4.qui eft Pvn des extre
mes,il en viendrag.pour 'autte extreme des quarrez, & par
ainfi I'extreme cerché fera la racinede 9. ceft afgauoir 3.
vous voyes comme la puiffance de Ivne Ceft diuiféc pac
la puiffance del'autre & én eft venu la puiffance de cela
quon i demandé,dontlaracine eft cela quon d demandé,
Aufsilaracine cube de 21 6. eftant divifée par la racine cu-
bede 8.fai 3.car C'eft 6.parti par 2.8 il en vient 3.lequel
fe trouucra en cefte force 1l faur,imaginer trois ndbres con
tinucllement proportionaux, defquels le premier feralara
cine cubede 8. c'eft afcauoir le particeur & Pautre la racine
quarrée de cela quion veut partir,c'eft afcauoir laracine de
R.cube 216.quictt racinedela racine cube de216. &le
troifieme fera cela qu'd cerche, ceft afcauoirle cObiendela.
divifion, il eft certain que les cubes de ces troisnombres 1,
‘ceftd fcauoir 8.laracine quarréede 216, & le cube de cela
qu’d cerche ferdt aufsi cStinucllement proportionaux par
-cefte ppofitid & parainfile quarré delaracinede216.ceft
afcauoir, 21 6. eftant parti par 8. qui eft ['vn des extremes,
'donnera 27. pour lautre extreme par la2 0. propofition du
- liure, lequel 27.fera le cube du troifieme pportiotrel que
Ton cerche, & parainfi laracinecubede 27 ceft afcauoir
R.cube 27.quieft 3.{erale combié dela diuifion propofée,
laou IS voitaufsi que le cube de 'vne des racines que nous -

K iy -
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. difonsla puiffance d'icelle, c'eft parti par le cube,ou la puil
fance de l'autre, & il en cft venu le cube, ou la puiffance du
cobien,dont laracine cube eft le combien demidé.&c.d’'ou
nous pouuons prédre qu'en divifant les puiffances de deux
racines de mefmenom I'vne par l'autre, en prenant la raci-
ncauregard dela puiffance, ou laracine de mefme nom du
combien ,ilen viendra le combien de I'vneracine divilce
par l'autre. '
14 |
§i yn nombre quarré mefure v nombre quarrée aufsile coflé de ['vn mefure-

rale cotté de Lantre. s file coftc del'vn quarré mefure le cofté de Lautre , ausile
quarrémefurerale quarré. ,

FORCADEL.

Car entre lesdeux quarrezily aura vomilieu propor-
tionel par la 1 1 propofition dc ce liure, & par ainfi'vn des
quarrez mefurcra le milieu proportionel parla7 . propofi-
tion de ce liure, & le cofté de Pvn quarré mefurerale cofté
delautre quarré parla conuerfe dela 2 1 . deffinition du 7.
liure. Ec pour la feconds partie de cefte propofition, la rai-
fon du plus petit quarré au milicu feratelle que du cofté au
cofté, aufsifera celle du milicu au plus grand quarre,cdme
nous Pauons veu, & par ladi&e conuerfe dela 20 . deffini-
tid du 7 liure,&c.le plus petit quarré mefurera le plus grad,
outien le quarré mefurera le quarré,

1
si 'vn nombre cube mefure vn nombre cube , auftle cofté de l'vn mefurerale

coftédelautre.kt file cofté de ['vn cube mefure le cofté del'autre, lors le cube mefi
rerale cube. ,

FORCADEL.

Car il yaura dcux milicux proportionaux entre les denx
cubes,& la continuarid fera celle du cofte aucofté,parlar 2.
propofition de ce liure, mais par la7.propofiti de ce liure,
le plus petit cube mefurerale plus petic milicu, & par ainfi
le cofté d'iccluy cube mefurera le cofté de l'autre par la
conuerfedela 2 1.deffinitid du 7.liure,&c.Et pourlafecon
de pastie puis que la dicte cotinuation fera celle de la raifon

du
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du cofté au cofté,par la conuerfe deladicte 2 1.dcflinition,,
&c.le plus petic cube mefurera le plus petit des milicux, le
plus petic des milicux mefurera le plus grand, & leplus grid
milieu mefurerale plus grand excreme, & parainfile cube
mefurerale cube, car nousl'auons pris ainfi au commence-
~mentduz.liure,

16

$i°vn nombre quarré ne mefkre pas vn nombre quarré,ni anfsile costé de Fvn
nemefurera pas le cofté delawtre.Et file costé de(vm quarre ne mefure pas le co-
[té deLautre i aufsi le quarré ne mefurera pas le quarvé. :
FORCADEL.

Carfile cofté mefuroitle cofté, le quarré aufsi mefure-
roit le quarré,parla feconde partic de la 1 4. propofition de
ce liure.Ecfile quarré(& ce fera pour la feconde partic)me-
furoit le quarré:auflile cofté mefureroitlecofté parla1,par
tic de la mefme 1 4.propofition. '

8i yn nombre cube ne mefiire pasvyn nombre cube , ni aufii le coftédel'vnne
mefire pas le coffé delautre. Et [i le cofté de quelque cube ne mefure pasle costé
" d'unasusrenianfsile cube ne wefurera pds le cube.
' FORCADEL.

Car file cofté mefuroit le cofté,aufsi le cube mefureroit -
le cube,parla 2. partiedela 1 5 . propofition de ce liure. E¢
pour la 2.partie de cefte propofition, fi le cube mefuroitle
cubc,aufsile cofté mefurcroit le cofté, parla 1. partie dela
di&e1 §.propofition. .

18 ‘
Entre deux nombres plans [emblables eft un nombre milieu proportionel, ¢

le plan as plana Ls raifon dowslée du cofté de femblable.raifon eucofté de fers

blable rasfon.
FO.RCADEL.

Carss'ils font plis femblables,les coftez diceux ferse pro
portionaux,par la conuetle dela 2 2. deffinition du 7 liure,
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& parainfi léscoftcz de femblable raifon , ceft afcavoirle
largeau large,, & le long au long feront proportionaux, &
en multipliant le fuyvanc dela premiere raifon par Pantece
‘dentdel'autre fa telleraifon, il cft certain quelaraifonde
Pvn des plans au nombre produi fera telle queft celledes
coftez de femblableraifon, 8 aufsi la raifon de ce produi&
Iaalautre plan fera laraiforrmefme des coftez de fembla-
ble raifon par la 1.8z 1 8 propofitions du 7. liure, & parla
.1 r.propofitiondu §.liure, & parainfi ledi& produi& fera
milicu proportionel entre les deux plans femblables, & la
raifon defdi&s plans femblables fera doublée i laraifon des
coftez de femblable raifon,parla 1 o.deffinition.du g.liure, .
‘En prenantdonques les quarrez destermes de ladi&e rai-
{on,iccux feront en laraifan des plans femblables, & parla
“20.propofition duy liure,deux nombres plans femblables,
cftas multipliez I'vn par I'autre produirdt va nobre quarré.
. 1 9 - :
Entre deux nombres [olidesfemblables tombent deux nombres milieux propor-
tionaux Et lz folide au folide femblable,ont lavaifon eriplée du coste de fembl sole
*_vaifon aucofté de femblable raifon.
- . FORCADEL.
Carlescoftez d'iceux feront praportionaux par fa cons
uerfe dclaz 2.deffinition duy liure,& par ainfiles coltez de
-femblable raifon feront proportionaux,&en multipliant le
-large del'vn par falogueur,& lalongueur d'iceluy par le lar
de Pautre,puis apres Ja largeur de lautre par {a longueur,
Yon aura creisnombres continuellement proportionaux,
en la raifon des coftez de femblable raifon,parla 1 8.8 17.
propofitions du 7.liure,& en multipliant encores ces trois.
nobres |4 par la hauteur ou troifieme cofté de Pvn & le troi -
~ fieme d'iceux (qui cft produi& du large & du long de Fau-
“tre)par la hauteur ou troifieme cofté de Pautre,I'6 aura qua
tre nombres continucllemét proportionaux,c’elt 4 fgauoir
_dcux milieux entre lefdis nombres folides femblables, &
“ferontlefdicks quatre nombrés continuez en la raifondes -
coftez de femblable raifon,parla 17.8 1 8.propoficions du

7k
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7.liure,& parla 1 1.propofitiondu §.liure,& paraini les (o.
lides femblables auront vne raifon tripleea celle des coftez
defemblable raifon,par la ro.deffinition du §.liure.En pre
nant donques les cubes des coftez de femblable raifon ou
deleurs plus petss,de deux folides {emblables, ils auront la
raifon des folides (emblables, ceft d dire, que les cubes des
termes qui ontla raifon des coftez de femblablc raifon, de
deux folides femblables auront la raifon mefme des folides
femblables. ' -
. 20
" Stentredeux nombres tombe ynnombre milieu propertionel, iceux nombres

Jeront plans femblables,
FORCADEL.

Caren prenantles plus cfccis nobresenla raifon conti-
nuéepar la 3 5.propofitié du 7 liure,iccux mefurerde egal-
lemétle premier & le fecGd des trois ndbres cStinucllemét
proportionaux,& aufsi ils mefurcront egallement le fecod
& le troifieme,par la 2 1.propofition du.liure, & parainfi
I'vndes plus petis, & le nombre parlequel il mefure le pre-
micr feront les coftez du premier, par la 177, deffinition du
-.hure,8 autre des plus petis, & le nobre par lequel il me-
fureletroifieme,feront les coftez du troifieme, parla mef-
me 17.deffinition par laquelle lefdi&s trois nombres conti
nucllement proportionaux feront plans, & pource que'va’
d’iceux plus petis mulcipliant le nombre par lequel l'autre
melure le troifieme produi le milieu proportionel, & 'au
tre multipliant le nombre par lequel Pvn, ou fon autre me-

~ farele premier jpduic e mefme milicu,il eft certain que les

coftez des extremes [erde proportionaux,par la 2. partic de
la 1 9.propofitid du.liure,& par ainfiiccux extremes ferde
plans femblables parla 2 2 deffinitid du 7.liure. Nous pou-
uds prédre en cefte ppofitid,g le double,le triple,le quadru
ple de deux nébres quarrez ferde plas femblables: car entre
deux nobres quarrez y a v milicu pportionel plar 1. ppo
fiti6 de ce hure,il y aura au(fi vo nobre milieu proportionel
entre lefdi&ts nombres egallement pluficurs fois parla 17.

Lij
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propofition du 7.liure,& par la 8.propofition de ce liure, &
parainfiils feronc plans femblables, & par voe mefme rai-
fon,fi en prenant la moitie, ou le tiers,le quare,8zc.dc deux
nombres, il en vient deux nombres quarrez il ferone plans
femblables. ' :

21

i entredeux nombres, ombent deux nombres milieux proportionaux,icenx
nombres fons folides femblables.
FORCADEL.
Car en prenant trois nombres les plus petis continucz
en la raifon continuée, par la feconde propofition de ce li-
ure, les deux extremes feront premiers entt’eux, ou bien,
prenantde trois nombres continuez & eftanten la conti-
nuation propofee les plus petis, parla 3 5.propofition da
= liure , les exeremes d'iccux plus petis feront premiers en.
tr'eux par la 3.propofition de celiure, & ferontles plus pe-
tis en leur raifon par la 2 3.propofition du 7 .liure, & mefu-
reront cgallement ceux qui auront lamefme raifon, parla
2 1.propofition du 7 liure,maintenantil eft certain quedes
trois plus petis, les excremes (eront plans femblables,par la
precedente propofition, & feront fai&ts de deux coftez,par
1a conuerfe dela 177.deffinition du 7 .liure, & auront les co=.
ftez proportionaux par la conucrfe dela 2 2. deffinition du
mefme 7.Jiure,& parainfiles coftez de femblable raifon fe-
ront proportionaux, & puis qwil eft ainfi quelaraifondu
premicr des propofez au troifieme,eft telle qu'eft du pmier
des plus petis au troifieme des plus petis,parla 1 4. propofi-
tiondu 7. liure, & que le premicr & le troifieme des trois
plus petis mefurerdt egallementle premier & le troifieme
des propofez, il eft certain que le nombre par lequel le pre-
mier des plus petis mefure le premier des propofez , ferale
troifieme cofté du premicr des propofez,& parainfile pre-
mier des propofez fera folide parla 1 8. deffinition du 7. li-
ure, & lestrois coftez d'iceluy feroe les deux coftez du pre.
mict
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micr des plus petis & ccluy nombre par lequel fe premier
des plus petis mefure le premier des propofez, aufsi la raifd
du fecond des propofez au quatrieme, eftant celle du pre-
micr des trois plus petis au troifieme,par lamefme 1 4.pro-
pofition,& que les extremes des plus petis mefurent cgalle-
meut le fecond & le quatrieme des propofez, il eft certain
quele nombre parlequel le troifieme des plus petis mefure
le quatrieme des propofez, fera le troificme cofté du di&
quatrieme nombre , & par ainfi le di& quatrieme nom-
bre fera folide, parla 1 8. deffinition du 7. liure, & lestrois
coftez d'iccluy {erontles deux coftez du troifieme des plus
petis , & le nombre parlequelle di& troifieme mefurele
mefme quatrieme ndbre. Maisil eft ainfi que la raifon des
trois nombres plus petis, eft continuee en la raifon des co-
ftez de femblable raifon des extremes, & parainfi la raifon
des quatre nombres propofez fera aufsi continuéeen larai
fon des coftez de femblable raifon des di&ks extremes des
pluspetis,par la 1 1. propofition du §.liure,de 13 le nombre
aufsi par lequel le premier des trois plus petis mefurcle
premier des quatre nombres propofez, eft celuy mefme
par lequel le troifieme des pI° petis mefure le troifieme des
quatre nombres propofez,& parainfile nombre par lequel
Ie croifieme des plus petis mefure le troifieme , & celuy parc
lequel il mefure le quatrieme,qui font les troifiemes cofgcz
des nombres extremes des quatre propofez, auront la rai-
fon du troifieme nombre au quatrieme, par la 17. propofi-
tion du 7. liure,& par la 1 1.propofition du §.liure,ils auroe
laraifon des coftez de femblable raifon,des di&ks plans fem
blables,& les excremes des quatre nombres propofez ferde
folides femblables par la 2 2.deffinition du 7 liure, |
Nous pouuons aufsi prendre en cefte propofition, que
le double, triple,le quadruple, &c. de deux nombres cubes
feront folides femblables,carils feront en laraifon des cu+
bes,par la 177.propofition du7.liure, entrelelquelz y aura

deux nombres milicux proportionaux, par la 1 2. propofi-
1j
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tion de celiure,& par la 8.propofition de ce liure entre lef-
di&s doubles triplez &c. y aura aufsi deux milieux propor-
tionaux,& parainfiil feront folides femblables , & parvne
melme raifon fi en prenantla moitié, letiers, le quart,&c.
de dcux nombres,il en vient deux nombres cubes, ils feroc
folides femblables. 22 '
Sifont erois nombres continuellement proportionanx, ez le premier eft quar-
vé,auflsle eroifieme fera quarré, _
: FORCADEL.

Car entreles deux nombres excremes il y anra vn milien
proportioncl, & par ainfi les deux extremes fcront plans
“{femblables par 1a 20. propofition de celiure, & les coftez
d’iceux feront proportionaux,par{a conuerfede la 2 2 def-
finition du 7.liure : donques puis que les coftez de 'va fone
_egaux entr'eux,aufsi ferontles coftez de 'autre egaux en-
tr'eux, & lautre plan femblable fera aufsi quarré parla 1 9.

dcffinition du 7. liure. '

, 23

Si font quatre nombres continuellement proportionasx, ¢ le premier oft cube
aufs le quatrieme féra cube. : :

: : FORCADEL.

Car entreles deux nombres extremes il y aura deux mi.
lieux proportionaux, & paraini les deux cxtremes feront
{olides femblables par la 2 1.propofitid de ce liure,de(quels
les coftez feront proportionaux par la cduetfe delaz 2. defe
finitiod u . liure,& pource que les trois coftez de I'vn font
€gaux entreux, aufsi les coftez del'autre feront egaux en-
teeux & Yavtre folide femblable fera cube parlazo. deffi-
nition du 7 .liure, i

24
Sideux nombres ont la raifon entv'eux qu'a un nombre quarré ,xun nombre
quarré,colepremie et rquaré,auflile fecond fera quarre. '
FORCADEL.

Carentre deux nombres quarrez il ya vn milieu pro-
portionel parla 1 1. propofition deceliure, & parainfien.
. treles deux nombres propofez y auta vn milieu propor-
tionel,parla 8.propofition de ccliure, & le fecdd des deux

nom-
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" n&bres propofez fera quarré,par la 2 2. ppofitid de ce liure.

2
Si denx nombres ont lavaifon entr'eux qu'a vn nombre cube x vn nombre cu-

e, le premier eft cube,aufsi le [-cond fera cube.

FORCADEL,
Car entre deux nombres cubes il y a deux milieux pro-

‘portionaux, parlarz, propofition de celiure, & parainfi

entre les decux nombres propofez y aura deux milicux pro-
portionaux,par la8. ppofitid de ce liure,& le fecdd desdeux

" ‘nobres propofez fera cube,par la 2 3. propofitid de ce liure.

26
Lesnombres plans femblables , ont Ls raifon entreux , qu'a un nombre quarré

aun nombre quarré.,
FORCADEL,

Car entre deux nombres plans femblables, il y a vn mi.
lieu proportionel parla 1 8. propofition de ce liure,& par
ainfi il y aura trois nombres continuellement proportio-
paux, &’cn ayant pris autac de plus petis continués en leur
raifon,parla 3 5. propofition du7.liure , & parlafcconde
propofiion de ce hure,les exeremesd'iceux plus petis,ferde
quarrez,par ke correlaire dela mefme feconde propofition,
& auront la raifon des nombres plans femblables propofez
par Ia 1 4. propofitid du 7.liure,& par ainfi lesnombres plis
femblablesauront fa raifon d’'vn nombre quarréd vo nom
bre quarré.Lesnombres donques qui ne feront pas plans
femblables n'auront pointlaraifon d’'vn nombre quarré @
vo nombre quarré . Nous pouunons aufsi prendre en cefte
propofitid que les plus petis en la raifon de deux nombres
plans femblables feront quarrez.

2
Les nombres fibdes femblables, ont la raifon entr'ewx. qw'a un nombre cube &

sn nombre cube.
FORCADEL.

Car entre deux ndbres folides femblables,il y a deux mi-
lecux pportionaux,par la 1 9. ppofitid de ce liure, & par ain
fiil y aura4.nobres cotinuelleméc pportionaux,8 ayat pris
autit de ndbres les plus petis cStinuez en lamefm f. raifoa,,

' 1y,
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parla 3 5.propofition du .liure & parla 2, propofition
de celiure,les nombres extremes d'iceux plus petis feront
cubes parle correlaire de ladicte 2 .propofition,& auroncl
raifon des folides femblables,pat 1a 1 4.propofition du 7 li-
ure, & les folides femblables auront la raifon d'vn n6bre cu
be,d vo nombre cube.Les nombres donques qui ne feront
pas folides femblables,n’auront point la raifon d'va nom-
bre cube d vn nombre cube. Nous pouuons prendre aufsi
en cefte propofition queles nombres plus petis en la raifon
de deux nombres folides femblables feront cubes.

Fin du hui@ieme liurg.
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PROPOSITIONS,
P ) S 4
1 deux nombres plans femblables fe multiplids Fon lan
tre, en engendrent quelguyn , iceluy produiét fera
FORCADEL.

Car le multipliant fe multipliant auf
fi foy mefme produira va nombre quar
ré,parla 19.deffinitiondu . liure, lc-
quel auraaudi& produié laraifon defdiéts deux plans, par
la 17.propofition du 7 liute,mais entre les deux plans fem-
blablesily avn nombre milicu proportionel, parla1 8.pro
pofition du8.liure, & par ainfi entre les deux autres, il y au.
raaufsi vo milicu proportionel,par[a.8.propofition du 8.1i
ure, & le produi& des deux nombres plans multiplicz en-
femble fera quarré,par la 2 2.propofition du 8. liure. Nous
£ouuons prendre au(si en cefte propofition que deux nom

res quarrez multipliez enfemble produiront vn nombre
quarré,car ils fonc plans femblables d’eux mefmes, & aufsi
que le multipliant fe multipliant foy mefme feravn nom-
bre quarré,parla mefme 1 9.deffinition,& auraau produi&
des 3cux quarrez, la raifon mefme des deux quarrez, parka
mefme dix{cpticme propofition, & par 'vnzieme propofi-
. tion
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ti6 du hui&tiemeliure,entre les deux nombres quarrez,ily
a vn milieu proportionel, aufsi entre lesdeux autres nom-
bres,il y aura vn mulieu proportionel,par ladi&e 8. propofi’
tion , & parainfi le produiét des deux quarrez fera quarré,
par lamefme 22.propofition,& parainfile cubed’vn quar
ré fera quarré, & cube d'vn quarré. :
-+ Nousy pouuons prendre aufsi-que deux nombres non
plans femblables, eftans multiplicz enfemble produiront
vn nombre non quarré,

2

si deux nombres [¢ multiplians ['vn Lautre mutucllement font vn quarvé,
iceux font plans femblables. :

FORCADEL.

* - Car le nombre multipliant fc multipliant foy mefine

roduira vn nombre quarré,par la dixneufieme deffinition,
du~.liure, & la raifon des quarrez feratelle, que celle defe
di&s deux nombres,parla 17 . propofition du feptiemeli-
urc,mais entre deux nombres quarrez il y 2 vn milieu pro+
portione!, par 'vnzieme propofition du hui&ieme liure,
aufsi entre lefdi@s deux nombres, il y auravn milieu pro-
portionel,par la huiGieme propofition du huitieme liure,
ils feront donques plans femblables , par la vingtieme
propofition du 8. liure. Nous pouuons prendre en cefte

ropofition que fi deux nombres e multiplians enfemble
?ont vn nombre non quarré,iceux ne feront pas plans fem
blables,car s'ils eftoyent plans femblables, ledi& produi&
feroit quarré,par la precedente propofition , tout ainfi que
{i deux nombres non plans femblables eftant multiplicz en
femble forit vo nombre quarré,ils feront plans femblables
par cefte propofitiun, cc quicft impofsible. -

3 - .

si vnnombrecubefe multipliant foymefne en engendre quelgu’yn fengendré
feracube., : , A )

AERRE M ij
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FORCADEL. '

Car comme I'vnité fera au nombre cube,ainfi ferale cu-
be i fon quarré,mais entre I'vnité & le nobre cube y a deux
milicux proportionaux, c'cft afcauoirle cofté du cube & Ie
quatré du cofté du cube, aufsi entre le nombre cube & fon
quarré y auradeux milicyx proportionaux,par la 8.propo-
ficion du 8.liute, & le quarré du nombre cube fera cube par
la 2.3 .propofition du 8.liure. Et par ainfi le quarré d'vn cu-
befera cube, & quarréd'vn cube :& fera cube d'vn quarré
parla 22. propofition du 8.liure, carlecubelequariédu
cofté & le cofté feront continucllement proportionaux.
Parquoy tout nombre qui fera quarré & cube, il fera cu-

"be d'vn quarré & fera quarré d’va cube, car s'il n'eftoic pas
quarré d'va cube il neferoit pas cube, comme nousle pou
uons prédre en cefte propofition qui veut dire qu'vn nom.
bre non cube fe mulcipliant foy mefme produi& va nom-
bre non cube.

4 . ,
Si un nombre cube muleipliant un wombre cube,en engendre quelcun,Fengens

dre feracube.
FORCADEL.

Carle nombre multipliant fe multiplidt foy melme pro
duic vo nombre cube, par la precedéte propofition, & au-
ralaraifon audi& produi& telle qu'e celle des deux nom-
bres cubes par la 17.propofitid du 7.liure, mais entre deux
nombres cubes il y a deux milicux proportionaux,parla
12. propofition du8. liure, aufsi entre lesdeux autres, il y
aara deux milicux proportionaux, parla 8, propofition du
8.liure, & le di& nombre produi fera cube parla 2 3. pro-
pofition du 8.liure. Quad donques deux nombres milieux
- proportionaux entre deux nombres cubes {e multiplient
enfemble,ils produifent vo nombre cube, ;

]
$i un nombre cube multiplians quelgue nombre, engendre un cube, aufl le
wulsiplié fera cube. : :
FORCADEL.
Car celuy cube fe multipliant foy mefme, produi& vn
nombre

e e A . -
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nombre cube parla 3, propofition de ce liure,lequel au cu-
be produi& aura laraifon des deux autres nombres, parla
17 . propofition du 7. liure, mais entre deux nombres cu-
besy a deux milicux proportionaux,par la 12 propofition
du 8. liure, aufsi entre Jes autres deux nombres il y a deux
milicux proportionaux,parla 8 . propofition du 8.liure,&
le di& nombre multipli¢ fera cube, parla 23 . propofition
du 8. liure. Quand donques vn nombre cube multipliane
quelque nombre produiét vanombre non cube, le nom-
bre multipli¢ feranon cube,
6 .
siunnombref¢ multipliant oy mefme produict un cube , aufli iceluy fera
e FORCADEL,
Car le mefme nombre multipliantle di& produi&,ou
fon quarré,produira v nombre cube, par laz o.deffinition
du 7 liure,& iceluy nombre, fon quarré & fon cube feronc
continucllement proportionaux, parla 2 2. deffinition du
2. liure, mais entre deux nombres cubes il y a deux milieux.
proportionaux,par la 1 2.propofition du 8.liure, aufsi en-
tre ledit quarré & le cofté, y aura deux nombres milieux
Eroportionaux, parla 8.propofition du 8 liure,8& lc nom-
telequel s’eftant multiplié foy mefme a produi@ vn nom
bre culc fera cube parla 23 propofition du 8.liure.Quand
donques vn nombre quarré fera cube il fera le quareé d'vn
cube. Aufsi quand vn nombre {c multipliant oy mefme
produi vo nombrenon cubeil feranon cube.

. 7 ,.

. St sn nombre compofé multipliant quelque nombre,prodiuét quelque nombre,

kpndm’&[m[obdr fomliliant ety * ) q. dg ;‘ .
FORCADEL .

Car le nombre compofé eft mefuré de quelque nom-

bre parla conuerfe dela 1 4.deffinirid du 7.liure,& le nom-

bse parlequel il cft mefuré de quelque nombre multipliac

“le mefurant,produira le nombre compofé, lequel multipli

ant lautre nombre, ou ledi& quelque nombrch,dpr?duira
b : iij
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vn pombre folide par la 18 . deffinition du 7. liure. - _
Aufsitout ndbre compofé cft plan,8z a deux coftez parla

cduerfe delaty.deffinitid du 7.liure, & par ainfi cftanemal

tiplié par quelquendbre,le produi&fera folide,parlax 8.def
finicion du 7.iure. 8

stde pres ['vnueé fare tant de ndbres qu'on voudra continucllemée proportio-

naux,letro:freme depuis I'vnité fera quarré, ¢g-tout les autres qui en entrelaif’
fene va:cgle quatrieme fera cube, ¢ touts les autres qui en entrelufen: deux:

mis le feptieme [eracube o quarré enfemble,¢o touss les ausres qui en entrelasf
[ent cing. FORCADEL.

Car le troifieme commencanta Pynité fera quarré,parla
19.deffinirion du 7 .liure,& le cinquiefme & 7.feront aufsi
quarrez,parla 2 2.propofition du 8. liure,8&c. Aufsile qua-
trieme commenganta'vnité fera cube, parla 20. deffini-
tion du 7. liure, & le 7. nombre & le dixieme feront cubes
parla 2 3. propofition du 8 liure, &c. Et pource que par la:
premicre partic de cefte demonftration nous auons veu’
que le fepticme nombte de Ja progre(lion geometrique:
commengantal'vnit¢ fera quarré, il fera aufsi cube parla-
feconde partie, de las’enfuiura quiil fera quarré & cube,ou
cube & quarré, enfemble, aufsi lenombre trezieme d'vne
telle fuicte fera cube & quarréenfembleparlaz2. & 23,
propofitions du 8 .liure, &c,

Archimede demonftre tresbien au liure du nombre de’
lareine,quefil'on prentla progresfion nacurclle Arithme-
tique & foubsicelle 'on me& vne progtesfion Geometri-
que commengant aufsia P'voité,puis on multiplie deux tels

lieux qu'on voudradela progresfion geometrique enfem-
bl¢, le produi& apartiendra au licu'lequel viendra de l'ad:
dition des deux lieux mefme dela progresfion Arithmeti-
guc adiouftez cnfemble ayant fouftrai& 'vaité du ndbre
e l'addition, & fiynlicu delaprogtesfion gecometrique
fe multiplie par foy mefme, le produi& qui en viendra fera
mis au licu qui viendra du double du licu mefmede la pro-
Ercsﬁon ~ Arithmetique, ayant foultrai& I'vnité da nom-
re de laddition : mais nous pourrons demonftrericyen
S ’ paf-
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paffant queen prenant la progresfion naturelle Arithmeri-
quc,& mettant foubs icclle vne progresfion geometrique
ne commengant pas'a I'vnité, & continuée cn vne-telle
raifon qu'on voudra qwen multiplidc deux tels licux qu'on
wvoudra de la progresfion geometrique em{emble le pro-
. dui&,eftanc parti par ‘e premier nombre, ilen viendrale
nombre quiapartiendra ou fera mis au licu lequel vien-
dra de laddition des deux mefme licux de la progresfion
~ Arithmetique,ayant fouftrai& I'vnité du nombre de I'ad-
dition, car c¢la qui multiplie le premier, ceft a dire le pre-
. .mier produi& le fecond,qui eft le deuxieme, & cela mefme

muluphitle fecod, produitt le troifieme,ceft afgauoir le 3,
quj fe fait dudouble de 2. moins ['vnité:caril fe fait du quar
re du fecod eftac parti par le premier par la 20. propofition
du7.liure, & ledoublede 2 . quielt en la progresfion Ari-
thmetique cft 4. duquel ayant leué I'vnité il refte 3 . pour
le Jicu du produi&, du fecond nombre dela progresfion
-geomectrique,eftant multipli¢ en foy parti parle premier
nombre.Vous voies defia comme vn nombre delapro-
gresfion geometrique s'eftant multiplié foy mefme & ay-
ant parti le prodai& par le premier, il en viendra lenom-
bre qui fera mis aulicu,du double du mefmelicu, quic’eft
multiplié, de la progresfion Arithmetique,ayant fouftrai&
I'vnité du nombre del'addition: mais Ic fecond nombre
eftant multipli¢ par le troifieme touts deux de la progref-
fion geometrique, & ayant parti le produi& parle 1 .1len
viendrale 4.nombre parlar 9.propofitid du 7.liure,lequel
4.viét,de 2.& 3. de la progref(fio Arithmetique, lefquels ad-
‘iouftez enfemble font 5.duquel ayic fouftrai@ l'vnité,il re
fteledit 4.le 2.ndbre de la progrefsid geometrique multi-
plidcavfsi le 4:& le produi& eftac parti par le 1.il en viédra
le §.parlamefmer 9. ppofition,du 7.liure,carle1.le 2.le 4.
& le 5.font pportionaux,aufsiler le3.les.& le7.feroe pro
portionaux par la1 4.propofitid du 7 liure,&c.aufsile quar
1é du 4.n0bre eftar paru par Jer,doacrale 7.0 ;{rlnb re par la

- 1ii}
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20.propofition du 7 liure,car le premier,le quatrieme, & le
feptieme font continucllement proportionaux, par la me(
me 1 4.propofition du7.liuce, le premier nombre aufsi fe
multiplianc foy mefme, & eftant parti par foymefmefait
le premier du double de 1.moinsr.oude 1.& 1.moins1.&
deld eft manifelte que fi la progrefsion geometrique eft ¢3-
tinuée par le nombre par lequel elle commence,ou auquel
elle commence, & 'on muluplie deux tels nombresqu'on
voudra enfemblc,ou vn nombre en foy melme, il en vien-
dralenombre dela progrefsion gcomctriquc, quiferaan
licu remarqué des deuxnombresde la progrefsion Arith.
metique des licux mefmes adiouftez enfemble, ou du dou-
ble du nombre de la progrefsion Arithmetique dulicu mef
‘me dela progrefsié geometrique,quis'eft maltiplié en foy
mefme,

9 . _

$i depwis Punité font tant de nombres qu'on uondra continuellemée proportio
nawx.ficeluy qus furk lunicé eft quarré,eufis tons les autres feront quarrex.Que
[iceluy qui fusét unité eft cube,aufsi tous les antres feront cubes.
' FORCADEL.

Car file nombre qui eft apres 'vaité, oule pluspres de
I'vnité eft quarré, le troifieme commenganta I'vnité fera
quarré par 1a 19.deffinition du 7 liure, comme nous I'auds
veu en la precedente propofition, & tous les autres feront
quarrez,par la 1.propofition de ce liure . Mais fi le nombre
le plus presde I'vnité eft cube,il eft certain que le troifieme
depuis I'vnité fera cube, parla 3. propofition de ce liure, &
le quatricme depuis Pvnicé fera cube, par la 2 2. deffinition
- du7.liure, ou parla 4. propofition de ce hure, par laquelle
tous les aucres feront cubes.Etainfi nous voyons queen ce-
fte propofition 'on veut dire qu’outre les nombres d'vne
progreision gcomctricLuc commengitd I'vnité, qui ferone
quarrez, ou cubes, ou bicn,cubes & quareez enfemble, ou
quarrez& cubes enfemble,fi celuy quicft presdel'vnité eft
quarrc,tous feront quarrez , & sil eft cube tous feront cu.

bes,



DEVCLIDE, - 97

bes, & il cﬁ‘quarré & cube enfemble, ou cube & quarré en
femble, tous feront aufsi quarrez & cubes enfemble,ou cu-
bes & quarrez enfemble.

I0
Sidepuis ['vnitéy arant de nombres qu'on voudra proportirnaux,¢r celuy
qut eft apres ['vmité ne foir pas quarré , my aufSiaucun des ancres ne fera pes
quarré;cxeptfz letroifieme depuisl vnité, ¢~ tous ceux quien enerelasffent ¥n.
que [i celuy qui eft apres [ynité wefipas cube my aufliaucun des autves ne fera
5“ cube, exeprex le quatrieme apres lynieé, ¢~ sous ceux qus en entrelarfiene
eux,

FORCADEL.

Carficeluy quieft apres Pvnité neft pas quarré, & le qua-
triems apres L'vnité l'eft,celuy qui eft apres I'vnité feroit
aufsi quarré, parla 2 3.propofition du 8. hure, & file fixie-
me depuisI'vnité eft quarré, le quacrieme apres Pvnité le
fera aufsi, aufsi celuy qui eft apres I'vnité fera quarré par
vne mefme 23 . propofitiondu 8. liure,&c. Etficeluy qui
eft apres l'vnité n'eft pas cube, & le troifieme depuis I'vni-
t¢left, celuy quieft apres'vnité fera cube, par lafixieme
propofition de ce liure,& fi le cinquicme depuis Pvnité eft
cube, letroifiemedepuis I'vnité le feraaufsi par la vingt-
cingieme ppofitid du hui&ieme liure, & aufsi celuy qui elt
apres Pvnité par vne melme 6.propoficio de ce liure, & file
fixicme depuis l'vnité eft cube, la raifon du fixieme au qua-
trieme eftant telle que duquatrieme i celuy qui eft apres
I'vnité, parla 1 4. propofition du . liure,il cft certain que
celuy apres I'vnite feroit cube parla 2 5 . propofition du 8.
liure , encorefile 8. nombre depuis ['vnité eftoit cubele
fixieme le {eroit aufsi,par 1a 2 g.propofition du 8.liure,aufsi
le premier feroit cube par la diéke 14 . propofition du 7. li-
ure,& la 2 §.propofition du 8.liure, Dauviraige file g.cftoit
cube, le cinquieme le feroit aufsi parla 1 4. propofition du
= liure, &la dice 2 §.propofition du 8 . liure, fi feroit bien
le troifieme depuis I'vnité par la mefine 2 §.propofition,&
celuy apres I'vnité feroit cube parla 6. propofition de ce li-
urc.Quand donques d'vne progrefsion geometrique com-
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mencanta ['vnité celuy qui eft presdel'vnité ou apres l'vni
té n'eft pas ny quarié ny cube, les nombresdelaprogref-
fion qui ne font pas ni quarrez ni cubes depuis le premier
cube qui eff le quatrieme depuis Pvnité, ou depuss le fe-
cond quarre quicft le cinquieme apresl'vnité, fe pecuuent
(comme eltant folides paila 18. detfinition du 2 Jiure,)
nommer fourds folides, defquels le premier eft premier,
ou le plus pres de I'vnité qui eft le fixieme depuis I'vnicé et
nomme fourd folide premier, ou 'e premier fourd folide,
ou fourd folide implement comme folide n’ayant ni raci-
ne quartée niracine cube, puis 'autre eft ndmé fecdd fourd
folide, puis celuy d’apres le troifieme fourd (olide &c. Ec
combien que le pombre pres de Pvnité foic quarré ou cube
ces nombres la des diéts lieux ne laiffenc pas d'eftre nom.
mez fourds folides comme s'ils Peftoine. Et cecy fe doibe
prendre quant a la confideration dela prarique.

Nous pouuons prendreaufs: en cefie propofition que
d'vne progrefsion gcometrique qui commencea l'vaité,
fi le nombre qui eft pres de I'vane n'eft pas quarré,couts
lesdeux nombres prochains d'vnetelle progre(sion n'au-
ront point la raifon d'va nombre quarré 2 vo nombre
quarré, car ils l'auront telle que dunombre quarté 4 vo
nombre non quarré. ‘

Ir

St depuis Poniré font tant denombres quon uoudra continuellement pro-

portionaux,leplus petie mefure leplusgrand , par quelcun de ceux qus fons anx:

" mombres propor tionanx.
FORCADEL.

Car comme l'vnité eft i celuy quiluy eft presainfi eft
le penultieme au derniec, & par ainfi le penultieme mefu-
rera ledernier parle nobre qui eft pres de l'vnité.cat 'vnité
melurc le ik nombre par luy meime.Eccomme Pvnice eft
a vn autre nombre de la progrefsion, que celuy qut luy eft
pres,ainfi fera quelque nombre de la progr{sion au dernier
nombre parla 14. propofitton du 7.liure, & par ainfiil me-
furcra le dernier parle dict autre nombre de la progrefsion

geo-
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geometrique depuis l'vnité, ou bien, tout ainfi queft vn
autre nombre dela progrefsion n’eftant pas le penuliieme
au dernier,toutainfi eft ou la mefmeraifon al'vnitéd quel
quenombre de la progrefsion parladi&e 14. propofiuon
du 7 liurc,& parainfi vo nombre de ladi&te progrefsid geo
metrique mefurerale dernicr par vn nombre qui {eraenla
progrel(sid,foit par quelque autre ndbre ou par luy mefme.

Nous nommons le nombre d'vae telle progrefsion
geometrique quielt pres de 'vnité , racine, le troifie-
me depuis 'vaite, premiere, le quatrieme feconde, & le
cinquieme depuis Pvnité nous le nommons tierce , &c.
cela veut dire que quand nous prenons vn nombre pour
premier , C'eft a dire pour racine,nous nommons {on quar-
1é, premiere, fon cube,feconde, & fon quarré de quarré,
ceft adircle quatricme nombre depuisluy, nous le nom-
mos tierce,&c. Quand doques 'on nous propofera l'abbre
uiatid de 7.R .diuifées par 8. tierces comme il foit ainfi que
toute racine {c mefure foy mefme come au(si fai& tout ng-
bre, & quel'vnité mefure aufsi vn chacun nombre, & que
par cefte propofition toute racine mefure fa tierce de (a fe.
conde ou par {a feconde, il eft cerrain que 1.racine mefures-
ra7.racines, 7. fois & par ainfi ayant parti 7 . racines par 1.
racine,il en viendra 7.aufsi1.racine mefurera 8. ticrces par
8.fecOdes, & par ainfi labbreuiation fera fai&e en 7. diuifé
par 8.fecondes. L'on nous pourra aulfi propofer 'abbreuia
tion de 8.fecodces diuifees par 12.tierces,& parainfien pre
nantla 4.partie d'vne pact & d'autre,il en viendra premie-
rement 2.fecodes dimiées par3.uerces, & commeil {oit ain
fiqu'vn chacun nébre d'vne telle progrefsion ( cdme auffi
faic rour autre ndbre) fe mefure foy mefme,il eft cercain §
la 2 fe mefurera foymef{me,& mefurera la tierce parlaR.en
dwifantdoques 2.(ecodes par 1.{ecdde,il en viédra 2.& di-
uifant 3.tierces par 1.fecdde,il en viédra 3.R.& parainfil'a
breuiation fera faicte,en deux dinifé par 3.Racines,mais {i-
Y'on diuife premierement 8. {ccondes par vne feconde, il

N ij ‘
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en viendra 8.& diuifant 1 2.tierces, par 1.feconde,il en vié-
dra,12.racines,& l'abbreuiation fera faicte premierement,
en 8.diuifé parr2.racines,puis en prenant la quatrieme par
tied'voe pare & draurre,lon aura 2 . parti par 3. racines, &
puis qu'il eft ainfi quela feconde fe mefure foy mefme , &
mefure {a plus grande denommation,ceft d(cauoir latierce
& que 8.& 12.font mefurez de 4.il cit certain que 8.{econ-
des,& 1 2. tierces feront mefurées de 4. fecondcs, en diui-
fantdonques 8.(econdes,par 4.fccondes,il en viendra 2. &
en diuifant 1 2.tierces,par 4.fecondes,il en viendra 3. raci-
nes,8 toufiours Pabbreuiation fera fai&e en 2.diuifé par 3.
racines,cn abbreuiantaufsi 4 premieres,plus 7.racines diut
{ées par 9.quartes, il en viédra par cefte propofition 4.raci-
nes plus,diuifées, par g.tierces,& 7.racines moins. §,diui.
fées par 9.quartes {cront toutes abbrevices, car 'vnicé qui
tient le premier licu,d’'vne telle progrefsion, ou proportid
fe mefure foy mefme par foy mefme, & melure les autres
par vae chacunc,ou par elles mefmes.
12 .

Sidepuu I'vnité y 4 tant de nombres qu'on voudra proportionaux,autant de

wombres premiers quimefurent le dernier,amant aufss mefurerons celicy qui eft le

Pl pres delumte. :
FORCADEL.

" Carledernier feracompofé par la 1 4. deffinition du 7.
liure,& fera mefuré de quelque nombre premier,parla 3 3.
propofition du mefme 7 . liurc. Maintenant fi ccnombre
premicr 1a qui mefure le dernier, ne mefure pas celuy qui
cft pres de ['vnité, il fera premicr aucc ccluy quictt presde
I'vnité parla 1. propofition du 7. liure,& fcrontlcs plus
petis en leur raifon, par la23 . propofition du 7. liure, &
mefureront ceux qui feronc en leur raifon,parla 21.propo
fition du mefme 7. liure.Or cft ilainfi que laraifon dudi&
nombre premicr au nombre qui eft pres del'vnicé, eft celle
que du nombre penulticme, au nombre parlequel ledict

nombre premict mefure le dernier,par 1afeconde partic de
la

W mpap— —— —
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"la 1 9.propofiniG du 7 livre,& parainfile nombre premier,
qui mzfure le dernier mefurera aufsi le penultieme, lequel
nous prendrons maintenant pour le dernier , & roufiours
laraifon dudiét nombre premierau nombre qui eft pres de
I'vnité, fera comme le penulticme du dernier av nombre,
parlequel le mefme nSbre premier mefure ce dernier icy,
parlame(me 19.propofition du7.liure, & parainfile mel-
me nombre premier mefureta le penultieme dunombre
pris pout le dernier, & aliant ainf1,& demonftranc, fqud
ce quele penultieme viencaeftre e nombre mefme qui
eft pres de Pvnité,il eft cercain que ledi& nombre premier,
le nombre qui eft pres de l'vnite,& le nombre par lequel le
nombre premier mefure le troifieme depuis I'vniré feront
continuclleraent proportionaux, parlafeconde partic de
lazo.propofitiondu 7.liure, & par ainfi le nombre premier
mefurcroitle nombre qui eft pres de I'vnité,nele mefurant
pas, ce qui cft impofsible, carlorsledi® nombre premice
feroit compoléauec le nombre quieft pres de 'vnité, par
la 1 g.dcffinition du 7 liure, & deux nombyes pourroyent
eftce enfemblément premiers entreux,& non premiers en
tr'cux,ce qui eft impofsible, ~

- 13
Si depuis buniec font tant de nombres qu'on uoudra continuellement propor-

tionaux , ¢g- celuy quieft apves lunité cft premicr,aucun autre ne mefurera

point le plus grand,exceptex ceux qui font aux nombres proportionaux. "

FORCADEL.

Car fi vn nombre autre que de ceux quifont auxnom. *
bres proportionaux mefure le dernicr nombre, il le mefu-
rera aufs: par v nombre autre que de ceux qui fontaux nd
bres proportionaux,ou bien,lc mefurant feroir de ceux qui
fontraux ndbres pportionaux,parlar 1.propofition dece li
ure,il eft certain auisi que le mefyrant fera compof¥, car sul
cftoit premicr il mefureroit le nombre qui cft apres I'vnité,
par laprecedente propofition,& le nombre qui eft apres 'y

N uj
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nité feroit compofe parla 1 4.deffinition du 7. liure, & par
ainfi le nombre mefurant fcra mefuré d'vn nombre pre-
mier,pat la 3 3.propofition duy.liure,lequel ferale nombre
qui eltapres I'vnité,car s'il eltoit mefuré d’'vn autre nombre
premier que de celuy ld qui cft apresI'vaité,celuy aurre ng-
bre premier quile mefurcroir,mefurant aufsi ledernier,
il mefureroit celuy qui eft apres'vnité, par la precedente
propofition , ce quieft contre la douzieme dethinition du

=.liure. Or eftilainfi quelaraifon du nombre quiefta-

res I'vnite au mefuranc eft la raifon mefme dunombre
par lequel le mefurant mefure le dernier au penultieme
nombre,par ladixneufieme propofition du 7 . liure, & par
ainfi le nombre par lequel le mefurant mefure le dernier
nombre melurera le penultieme, par la conuerfe dela 22,
deffinition du 7.liure,& la conuerfe de la troifieme deffini-
tion dumefme . liure, & celuy qui mefurelc penultieme
. comme dernier,le mefurera aufsi par va nombre qui nefe.
ra pasde ceux qui font aux nombres proportionaux, pat
vne mefmeraifon,& fera mefurée du nombre quieft apres
I'vnité, & celuy par lequel il mefurele penultieme comme
dernier,mefurera aufsi le troifieme nombre depuis le der-
nier,ob fon penultieme, par vn autre nombre que de ceux
quifonten laprogrefsion par vne me(me fagon de demon
ftrer,& ainfiallant & demonftranc de penulticme en penul
ticme,& de dernier en dernier,infqua ce que lepenultieme
foitle nobre qui eft apres I'vnité,ou le pluspres de 'vnité, il
eft certain que le nobre quieft apres I'vnité, le nombre qui
* mefureletroificme depuist’vnité, le nombre parlequelle
melurant mefure le croifieme depuis lvnité , & le nombre,
qui eft apres I'vnité font proportionaux, & par ainfi le
nombre par lequel le mefurant mefure le troifieme, de
puis I'vnité mefurera le nombre qui eft apres I'vnicé, ce qui
cft contrela di&e 1 2.deffinition du7 liure,ou bien,le mefa
rant,le nombre quieft apres I'vnité, & celuy par lequelle
troifieme depuis ['vnité eft mefure feroyent continuelle-

mcent
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ment proportionaux,par la feconde partic dela 20.propo-
fition du 77 liute,& parla conuerfe dela 2 2. defhinition du
= liure,le nombre qui cft apres 'vnite fera Ie pluficurs fois
dunombre par lequel le mefurant mefure, puis par la con-
uer(e de la 5.deffinition du mefme 7. liare, le nombre qui
cftapres 'vnite fera mefuré de quelque nombre, & fera
aufsi compol(é paria 14 .deffinition du mefme 7. hure, ce
qui cft impofsible. :

4
Stun plus petit nombre eft mefiré de quelques nombres premiers , aucun an-
tre nombre premier ne mefurera point iceluy , exceptex ceux qus le mefurent am
commencement.

FORCADEL.

Il veut dire que fi Fon prend le plus petit nombre mefu-
r¢ de quelques nombres premiers,qu’il ne fera pas mefuré
d’aucun autre nombre premier quede ceux dc(%ucls il eft
le plus petit. Car s'il eft mefuré de quelque autre norabre
premier,il le fera par vn nombre plus petit qu'il n’eft, & c5-
meil foirainfiqu'vn chacun des nombres premiers , def-
quels le mefuré eft le plus petit, ne mefure pasceluy quon
voudroit dire mefurant, car iceluy qu'on voudroit dire me
furant feroit compofé,par la 1 4.defhnition duv 7 liure,de ld
s'enf{viura qu'vn chacun defdiéts nombres premiers, mefu-
reroitle nombre par lequel celuy quion diroit mefurane
mefurerort le meluré,parla 3 2. propofition du 7. liure, ce
qui eftimpofsible, car1l y auroit lors vn nombre plus pe-
ti,que le plus petit mefuré de quelques nombres.

s
sitrois nombres continuellement provortionaux., font les plus petis de cenx
qus ont auecicenx,la mefme ratfonsles deux rels qu'on uoudra compofex enfemble

ferons premuers alanire.
S : FORCADEL.

Car les deux extremes ferot quarrez parle c;;r;!airc de
11j
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la feconde propofition du 8. liure,& feront les quarrez des
deux plus petis nombres ayant laraifon continuée parle
me(me correlaire,lefquels feront premiers entr'eux,par la
24 .propofition du 7. liure, & en adiouftantenlemble les
di&ts deux plus petis nombres,le nombre de 'addition fera
premierd vn & dlautre,par la 3 0. propofition du 7. liute,
& fera aufsi premier au quarré del'vn & au quarre de lau-
tre,patla 2. propofition du 7 . liure,, par laquelle aufsi va
chacun des deux nombres plus petis {era premier au quar-
ré de l'autre,& parainfile produi& de la maltiplication du
nombre de l'addition parle plus grand des deux nombres
plus petis,fera premier au plus petit extreme pacla 2.6, pro-
pofition du 7. liure, lequel produi& eft egal aux deux au-
tres nombres de la progrefsion, par la 3.propofition du fe-
cond liute, carle milicu proportionel eft egalau produi&
de la moltiplication des deux nombres plus petis & parvne
melme raifon, le produi& dela multiplication du dié&t no-
bre de I'addition -par le plus petit des deux nombres plus
petis, fera premier auec e plus grand extreme, lequel pro-
dui eft cgal aux deuxautres nombres delaproportion:
nous fcauons aufsi par la 4 . propofition du fecond liure,&
par la premiere ppofition du fixieme liure,que deux nom-
bres quarrez adiouftez enfemble auccle milicu proportio-
nel d'iceux deux fois , feront autant comme le quarré du
nombre qui cft fai&k deladdicion desracines quarrez des
di&s nombres quarrez, mais le quarré dudi® nombre de
Faddition de nos deux nombres plus petis eft premiera.
uec vn chacun des di&ts deux nombres plus petis,pacla 27.
propofition du . liure, & eft aufsi premier au milieu pro.
portionel qu'on nous a propofé, parla 26 . propofition da
7. liure, & parainfiles trois nombres propofcz enfemble,
ferot premiers au milieu proportionel propolé,8 les deux
extremes des nombres propofez feront premicrs auccle
di& milicu-proportioncl propof¢,par la 3 o.propofition du
7.liure. ‘

Si

e e —
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16
8i deuxnombresfone premiers entreux il ne fera pas comme le premicr an
Jecond ainfile fecond 4 quelque autre.
' FORCADEL.

Caryils font premiers entr'eux,ils feront les plus petis
en leur raifon,parla 2 3.propofition du 7 liure, & mefure-
ront egal'ement ceux quiferont en leur raifon, parlaz2r.
propofition du 7.liure,& par ainfi fi la raifon du premier au
fecond eftoit come le fecond 4 vn certain troifieme,le pre-
mier nombre mefureroitlefecond, cequieft contrela 1 3.
& 1 §.detfinitions du.liurc. Ou bien,le quarré du fecond
nombre eftant premier aucc le premier nombre, parla 27,
propofition du 7.liure, s'il y avoit vn troifieme nobre pro-
portionel, le quarré du fecond feroit c‘gal au nombre pro-

"dui& des deux autres,parla 20 . propofition du 7 . liure,, &
_par ainfi le quarré du fecond feroit mefuré du premier, &
le premier & le quarré du fecod feroyent compofez enfem
ble parla 1 §.deffinition du 7.liure,ce qui eft impofsible.
1

Sifonttant de nombres qu'on uoudra continuellement proportionaux,def-
quels les extremes [oient premiers entr'euxyilne fera pas comme le premer au fe-
cond,amfile derniera quelque autre.

FORCADEL.

Car files extremes font premiers entr'eux, ils feront les
plus petis en leur raifon,par laz 3 .propofition du 7 liure, &
mefureront ccux qui feront en leur raifon, parla2r, pro-
pofitiondu 7. liure ymaintenant fi la raifon du dernierd
quelqueautre nombre eft telle que celle du premier av fe-
cond,la raifon du premier ait dernier feratclle, que du fe-
conda celuy autre nombre, parla 1 4. propofition du7.li-
ure, & par ainfile premier mefurcralefecond , & mefurera

_aufsile dernier a caufe de la continuation dela raifon du
ptemicr au fecond,ce quieft imposfsiblc.
1
Deux nombres eftans donnez confiderer i Fon peut trouner an troifieme pro~
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portionel iceux. : .
- FORCADEL.

Les deax ndbres donucz,ou bicnils ferde premicrs ents”
cux ou non, s'ils font premicrs entr’cux il cit impolsible de
leur trouuer vn troifieme nombre propartionel,parla 16.
propoficionde celiure: mais files deux nombres ddnez ne
fontpas premiers entr'eux & le quairé du fecond eft me-
furé du premicr nombre,l ¢ft certain que ce nombre la par
lequel lc premicr mefurele quarré du fecond (erale troifies
me nombre proportionel audeux nombres donnez, par la
fecode patic delazo propofi:id du 7.liare,mais file 1. nd-
bre ne mefurc pas le quarré du fecond, il feraimpofsible de
leur trouuer vn3.proportioncl,carsily enauoic vo,le quac
ré du {econd (eroit mefuré du premier nombre parla 1.par
tic de la 2.0.propofitid du 7 Jiure,ce quieft conere la 3.& 4.
dcffinitions du 7.liure. 19

Tross nombres ¢flansdonnex confiderer [t Con pent trouser vn quasrieme

proportionclaiceux.
FORCADEL.

Les trois nombres propofcz,ou bien il feront continuck.
'lement proportionaux & leurs extremes feront premiers
entr'eux,ou il ne feront pas cotinucllemée propostionaux,
& lcurs extremes ferot premiers entreux:ou bien il ferone
continucllemenr proportionaux & leurs extremes ne fe-
ront pas premiers entr eux,ou il ne ferant pas continuelle-
ment proportionaux & leurs extcemes ne feront pas pre-
micrs enteeux . Siles trois nombres {ant continucliement
spportionaux & les deux extremes font premiers entr'eux,
nousauonsveuenla 1%. propofition de ce livre, quiileft
impofsible delcur trauuer vn quattieme nambre propor-
tionel.Suls ne fant pas continuellement proportionaux &
les deux extremes font premicrs entr'eux,il eft auisi impofc
fible dc leur trouuer vn quatrieme nombre proportionel,
car s'ils auoient vn quatricme nombre proportionel,come
il foic ainfi que les excremes fontles plus petis en leur rai-
fon,parla 2 3.propoficion du 7.liure, % quils meforée ceux
qui{fonten leurrailon,pac la 2 1.propofitiondu 7, liuce, en

' , far
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faifantla raifon du 4.4 vn §.telle qu'eft du 2. au 3.laraifon
dur.ndbre au 3.feratelle que du §.au cinquieme parla 1 4.
ppofitid du 7 liure,& parainfile premice mefurerale troif
1emece qui eftimpofsible, ou bien le quarré du troifieme
feracgal au produit du premicer & duj. parla 20. propofi.
tion du 7. liure, & parainfilc premier mefurera le quarré
du 3.lequel il ne mefure pas par lazy.propofitid du 7 liure,
ce quiclt contrela 3.& 4.dethnitions du 7. liure. Mais i les
extremes ne font pas pmiers entr'cux foir que les trois n3-
bres, foient continuellement proportionaux ounon, file
premier mefurele produit du fecond & du troifieme,il eft
certain que le nombre par lequel le premicr mefurele di&k
produi&,ferale nombre quatrieme proportionclaux trois
nombres propofez, par la 1 9.propofition du 7. liure,& file
premier nobre, ne mefure pas le produi& du fecond & du
troificrae il ferales parties du di&k pdui&t,par la 4.deffinitid
du 7. liure, il eft cerrain donques quiceux nGbres n'auront
point de qhatricme pportionel, carle 1. nobre mefureroit
ledi& produi&,par la1 9.propofition du 7 liure,& feroitla
particdudi& produiét par la3.deffinition du 7 liure, ce qui

eftimpofsible. \ 20
~ Lesnombres premiers,font plus que quelconque multitsde propofee , de nom-
bres premaers. FORCADEL.

Caren prenit lc plus petit ndbre mefuréd’vne multitude
dendbres premiers par la 3 8. ppofitiondu 7. livte, & luy
ayaradiouftéI'vnité 'il en vi€t vn nobre pmicr il y aura en
core ce nSbre pmier ladauidrage, find il fera copofc & fera
mefuré de glque ndbre pmier,pla 3 3. ppofitid duz.lure,
lequel ne feva pas des ndbres pmiers propo(ez, car sl eftoit
I'vo d'iccux,il mefureroit le tout & le fouftrai&, & mefure-
roit larcfte c'cft alcavoir I'vnite, ce geft impofsible,car lors
I'vnité feroit copoiée de pluficurs nobres, ou feroit egaled -
quelgndbre.Le plus petit ndbre mefuré de 2.3.5. qui font
nobres premiers,p lax 2.deffinitio du 7. livre cft 30 plas 8.
ppofitio du 7.liure,aul ayacadioufte s faict 31 .%cl.l aufsi

. i
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nombre premier par ladi&e 1 2.deflinition du 7. liure, &le
plus petitnombre mefuré de 3.5.7. qui font aufs: premicrs

par vie mefme raifon eft 1o5.par vae melme railon aufsi, -

anquel ayant adioufté 1. faick 106 . lequel eft compofc par
la 1 4.deffinition du 7.liure,lefquels deux exemples iray bié
voulu adiouftericy pour monftrer,ou faire veoir, quen ad
iouftantI'vnité audi& nombre plus petit, le nombre de I'ad
dition pourra eftre premier,& non premicr.

21

8i tant de nombres pairs qu'on voudra font compofex,le tout eft pair.
FORCADEL.

Car vn chacun des nGbres pairs fe pourra diuifer endeux
egalleméc, par la couerfe dcla 6.deffinit16 du 7 liure, & par
ainfi le tout fe pourra divifer en deux egallemét parla 2.¢5
mune fentence, & par ainfile tout fera pair, par ladi&cs.
deffinition du 7.liure:ou bien, puis quvn chacun nombre
pair fc peut divifer en deux egallement parla dilte 6. deff-
nition duy liure,il eft cerrain que la raifon du tout aux moi
ti¢s des nombres pairs, defquels il eft compofé, feracom-
meI'vn des nombres pairs 4 fa moitié,parla 1 2.propofitid
du 7 liure,& par la conuerfe de la2 2.deffinition du 7 liure,
& par la ditte 6.defhinition le tout fera pair.Par cefte propo
fition6.& 8.cltans adiouftez enfemble ne ferontiamaisr §.
ni 1 3.mais ils feront 1 4. car deux nombres pairs adiouftez
enfemble feront vn nombre pair.

22 :
Si tant de nombres impairs qw'on woudra,font compofex, ¢ foit ba multitude
Jliceux pair le tout fera pair. - :
FORCADEL.

Carenfouftrayant I'vnité d'vn chacun des nombres im
pairs, vac chacune refte fera pair,par la 7. deffinition du .
liure, & les vnitez fouftraites compoferdt vn nombre pair
parla 6.dcffinition du 7.linre, & par ainfile tout fera com -

' pofé

—
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pof¢ d'vne multitude de nombres pairs, ou de nombres
pairs, & fera pair par la precedente propofition. Par cefte
propofition aufsi deux nombresimpairs adiouftez enfem-
ble feront vn nombre pair, & pair ainfi,7.& §. cftans adiou
ficz enfemble ne ferontiamais 1 3.ni 1 1.maisils feront 1 2.,

23 .
$i tant de nom'yes impairs qu'on woudrafont compafez , ¢ fout ks multseude
diceux impair le tout feraimparr.
FORCADEL.
Caren fouftrayant I'vnité de'vn des nombres impairs,
la refte fera pair,par la 7.deffinition du 7.liure, & les autres
nombres impairs cftans compofez fontvn nombre pair,
patla precedente propofition , & par ainfi tous les autres
nombres impairs, & ladi&e refte eftans compofez feroe vn
nombre pair, par la 21. propofiion de celiure, & tousles
nombres impairs propofez compoferont vn nombre im-
pair.parla7.deffinition du 7 liure.
2
sid'unnombre pair et fouftraictun ntmbrr pair,aufiilerefant ferapair.
FORCADEL. '

Car tant le nombre de qui fe fouftrai@,comele nombre
fouftrai& fe divifencen deux egallement, parla conuerfe
de la 6.deffinition du 7.liure, & parainfi le nombre reftanc
fe diuifera en deux cgallement patla troifieme commune
fentence, & fera pair,par la melme 6.deffinition:ou bien,le
nombre de qui on afouftrait i fa moitié ayant la raifon du
fouftrai& d fa moitié,il eft cerrain que larefte d larefte aura
laraifon du tout au rout, par la 1 1. propofition du 7 liure,
& par ainfile nombre reftant fera pair,par la conuerfe de la
2.2.deffinition, & parla 6. deffinition du 7. liure. Par cefte
propofition nous nous pouuons affeurcr, quen lenant 4.
_ derzalnerefteraiamais 9.niz.mais il reftera 8.

2 .
$i dunnombrepair est /éufirai&unfmmbre impairJe reflant ([e)rc impair. .
i1
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‘ FORCADEL.

Caren fouftrayant du nombre impair I'vnité, il reftera
va nombre pair,par la 7. deffinition du 7.liure, lequel eftae
fouftrai& du nombre pair propofé, il reftera vn nombre
pair,par la precedente prop.fition , duquel encore leuant
I'viuté,pour en fouftrairetout le nombre impair propolfé,
il reftera va nobre impair par la mefme 7.detfinition du 7.
liure,mais pource que de 4.ayant fouftrai& 3.il refte lvni-
. té,&c.celanous monftre que cefte propofition veut dire
que fi d'vn nombre pair ayant leué vn nombre impair,
il refte quelque nombre,le nombrerefté fera impaic. De
8.donques ayantleu¢ 3.il ncreftera iamais 6.0i 4.maisilre
flera g :

» . 26
$i dvn nombre impair eft fouftreict vn nombre imparr le veftant ferapair,
’ FORCADEL.

~ Carenlcuant Pvnité du nombre de quife fouftraict , il
reftera vn nombre pair parla7 . defhnition du 7. liure,du-
quecl foultrayant le nombre 1mpair propo(é qui fedoibe
{ouftraire,il reftera vn nombre impair par |1 precedéee pro
pofition,auquel adiouftant Pvnité,il en viendra pour toute
reftc v nombre pair,par la mefme 7 deffinition. Ou bien,
en fouftrayant 'voité des deux nombres propofez, il refte-
ra deux nombres pairs par ladi&e 7 . deffinition, defquels

-Jeuant le plus peut du plusgrand, il reftera vo nombre
pait, parla 2 4. propofition de cc liurc. Quand donques
de 13 .lonlcucra §.ilne reftera iamais 9. n17. maisil res
ftera 8. :

27
Sidvnnombreimpair oft fon[traic vn nombre pair,le reflant feraimpair
FORCADEL.

Car i du nombre de qui fe fouftrai&,on lcue 'vnité, il
reftera vonombre pair,par la 7.deffinition du 7. liure,, du-
quel
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quel fouftrayant le nombre pair qui fe doibt foultraire,il re
ftera vo nombre pair,par la 2 4 propofition dc ce liure, au-
qucladiouftant Fynice,il reftera vn nombre impair, par la
=.deffimtion du 7 .liure. Ou bien,fi du nombre pair propo-
f¢ fc fouftrai& Lvnité,il reftera vn nombre impair, par ladi-
&c7.deffinition lequel fouftrai du nombre impair pro-
polé, il reftera va nombre pair, par la precedente propofi-
tion,duquel fouftrayant I'vaité, il reftera vo nombre im-
pair,par ladi&e 7 deffinition du 7.livre, Ou bien,en adiou-
ftant bvnité au nombre pair propofé,il en viendra va nom
breimpair,lequel fouftrait de I'tmpair propofe, il reftera -
vn nombre pair,avquel adiouftant vvnité,il reftera va nd-
bre impair.Ou bien,cn adiouftant Fvnité au nombre im-
pair propofc il en viendra va nombre pair,duquel ayic fou
ftrai& le nombre paic propofé,il reftera va nombre pair,du
quclayant fouftraict I'vnité,il reftera va nombre impair, &
pource que de §.qui en fouftraict 4. il refte I'vnité, & com-
mecaufsiil foicainfiquele nombreimpaireft celuy quicft
diftant du pair de Pvnuté, de tout cela nous voyds bien que
cefte propofitid aufsi veut dire,que fid'vn nombre impare
ayant fouftrai& va nombre pair, il refte quelque nombre,
que cc nombre I refté, (era impair . De 1§ .donques ayane
leué 8.il nerefteraiamais8.ne6 mais i reftera 7. Aufsi pour
ccque d'vn nombre impatr, ayant fouftrai& va nombre
pair.il refte vn nombreimpair & que le fouftrait & la re-
ftefontle tout eftans adiouftez enfemble, de K il eft cer-
tain qu'vn nombce impair & vn nombre pair cftans adiou-
ez enfemble feronc va nombre impair.
28

Si vn nombre impair multiphant vn nombre pair,en produc quelgme antre,

keproduittfera pair. ' :

é

FORCADEL.

Carily aura autant de nombres pairs au produi& come
ilyad'vnitezau nombre impair multiphant ,& parainfile
produit fera pair,parla 21.propofiuonde celiure,

© O uij
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Et pource qu'va nombre impair multiphidt vo nombre
pair produict autant comme fi le mefme pair multiplioit le
mef{me impair,par la 1 6.propofition duy. liure, dela aufsi
senfuiura qu'va nombre pair multipliant vn nombreim-

pair produira va nombre pair. Aufsi vn nombre pair multi-

pliit vo nombre impair fera,, ou produira va nombre pair,
carily aura au produi& autant de nombresimpairs qu'il y
a d’vnitez au ndbre pair multipliant,& parainfi le produidt
fera pair,parla 22. ppofitid de ce hure.Et par cecy aufsi va
nombre impair multipliant vn nombre pair produira vo
nombre pait. Quand donques nous voudrons f¢auoir le
produict de la multiplcation de7 . par 8. oude 8. par7.il
n'en viendra iamais §7.ne § 5. maisilen viendra §6. Aufsi
vn nombre pair multipliant vo nombre pair produiravn
nombre pair, parlamelme 21 . propofition de ce liure, &
parainfi 8 fois 6.0u 6. fois 8. nc ferontiamais 49 . ny 47.
mais ils feront 48.
29

8i v nombre impair multipliane “ynnombreimpair , en engendre qu'el

qu autrefengendré feraimparr. »
 FORCADEL.

Car il y aura autant de nombresimpairs au produi&,
qu'ily a d’vnitez au nombre impair muleipliant, & par ainfi
iccluy produi& feraimpair, parla 23 . propofition de ce li-
ure.Aufsi par cefte propofition 7. fois 9 . ne ferontiamais
64.ny 62.mais ls feront 6 5. & tels produis font impai-
- .rementimpairs,par lar 1.deffinition du 7 liure.

°

Si un nombre impair mefure un anbre pir , il mefurera aufsi la moyedé
 diceluy. '

: ' FORCADEL.
Car le nombre par lequel limpair mefure le pair eft pair,
finon,le ndbre pair mefuré, feroit impair, par la preceden-
‘te propofition,ce qui eft impofsible:Orle nombre pair me-
furé & celuy parlequel limpair ¢ mefure eftans pairs au-
: ront

C ——— ———
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rontla raifon deleurs moities parla 17, propofition du 7,
lure,vn tel pluficurs fois donques,que fera le nombre pair
mefuré, de celuy parlequel l1mpair le meiure, vn tel plu-
ficurs fois {era la moitie de la moitic,par la cduerfe delaz 2.
detfinition du 7. liure,& par la conuerfe de la §.deffinition
du 7.liure,l'vne moitic fera mefurée de lautre,par le nom-
bre impair mefurant, c'eft a dire que 'vne moitie aura vne
partic denommée du nombre impair mefurant, & parainfi
le nombre impair mefurant mefurera aufsi la moitie du
nobre pair quil mefure,par la 40.propofitid du 7 liure Ou
autremér puis quelaraifon du nobre pair mefuré au nom-
bre par lequel limpair le mefurecft commelamoiticd la
moiue, il cft certain que la raifon du nombre pair mefuré
a fa moitic [cra telle que de I'autre a famoitie par lax 3.pro-
pofition du>. hiure, & en multiplidtle nombre impair me-
furant par la moitie du plus petit, il ¢ft certain que la raifon
du ndbre pag lequel le melurant mefure le meforé 3 fa moi-
ti¢ fera comme le nombre pair mefuré au it produi, par
la 18. propofition du 7. liure, &par ainfilaraifon du nom-
bre pair mefurc d {a moiti¢ feratelle que du mefme nébre
pair mefuré,audi& produié, par lar r.propofitid du 5. hure,
ou par les antres cdceptions, & par ainfiledi& produi& fe-
raegal a lamoitie du nombre pair mefuré , parlafeconde
particde la 9.propofitiondu § . liure, & le nombre irnpaic
me{urant mefurera la moitie du nombre pair mefuré, puis
qu'il mefure vn nombre egal d la dicte moitie.
. I
sivnnombreimpair ¢ft premier & quelque nombre ,il fera aufli premier ay
double d'iceluy. .
FORCADEL.
Carle double d'icclug fera pair par la 6 . deffinition du
7 liure,& s'il n'eft pas premier auec le nombre impaic,ils fe-
ront cdpofez entreux & mefurez de quelque nombre, par
laconuerfedela 1 5.deffinition, lequel tera impair, car tout

nombre qui mefure vn nombre impair cftimpair, pource

que s'il eftoit pair,le nombre impair metur¢ feroit auf i pair

P
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arla21.0u28. propofition de celiure, & iceluy impair
mefurant le di& double, il mefureraaufsile imple, parla
precedente propofition, & par ainfiles deux nombres pro-
ofez & premiers entr'cux feroient copofez enrreux parla
dice 1 §.deffinition du 7.liure,ce qui eft impofsible.
2
¥ chacun desnombres qui fone dou?z!es depuis deux, ¢ft tant feulement pai-

mnentpa’r.
FORCADEL.

Cefte propofition veut dire que touts les nombres dela
Erogtcfsion geometrique comengant 4 I'vnité & le nom.
re pres de 'vnité eftant deux,excepeé deux, font tant feu-
lement paitement pairs,car vn chacun plus grand nobre de
la di&e proportion fera mefuré d'vn chacun plus petit de
lamefme progrefsion par quclzuc nobre dela mefme pro-
grefsion par la 12.propofition de ce liure, & 2. eft nombre
premier parla 12 ., deffinition du. liure, d'ou senfuiura
quvn chacun plusgrid nombrede la dite proportion ne
ferajamais mefuré dautre nombre que de ceux quifonten
la proportion ou progrefsion mefme par la 1 3.propofition
decelinre.Ecpar ainﬁg vn chacun d'iceux plus grans nobres
effans mefurez d'vn nombre pair par va nombre pair fera
pairement pair par la 8.dcffinition du 7 liure.
Et deld eft manifefte que les nombres defquels ayant
pris la moitie & la moitic de la moitic & c.fila dernicre
moitie cft 'vnité, font pairement pairs,

$i vn nombred lamoitie impair il eft tant feulement pairement impair.
FORCADEL.

Cefte propofition veurdire que fi en prenant la moitie
d'vn nombre pairil en vient vo nombre impair, il fera pai-
rementimpair.Car 2.eft nombre pair,par la 6.deffinind du
= .liure,& mecturant ce nombre pair 13, duquel la moitic eft
impair par la 40 . propofition du7 liure, il le mefure par va
nombre impair & par ainfi le nombre pair mefuré fera pai-

rementimpair par la 9.deffinition du 7.liure:Ec{era paire-
ment
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ment impair tant fculement,car 5'il eftoit pairement pair (2
moitic feroit pair,par la conucrfe de la 8.deffinitiondu 7 li-
ure, ou bien sil eftoit patrement pair,fa moitie feroit nom-
bre pair & feroit mefuré d'vn ndbre impair,par la 30. ppo-
fition de celiure,ce qui cft impo(sible, car la moitic fe mefu
rant foy mefme ne peut eftre nobre pair & impair. Qu bié,
foit pris vn nombre paic mefurant le nombre pair propofé
par vnautre nombre,& laraifon de 2.3 cenombre pair pris
fera comele nombre parlequel ce nombre pair pris mefu-
re le nombre pait propof(€ a la moitie du nombre propo(é
parla feconde partic de la 1 9.propofitid du 7 liure, & com-
me il {oitainfi que 2. mefurele nobre pair pris, auffi l'autre
mef{urera 'autre par la conuerfedela 2 2. deffinition du 7.
liure, Mais vn ndbre mefurit va nombre impair eft impair
patla 2 9.deffinition de celiure, & parainfile nombre pair
propofé fera toufiours mefure d'va ndbre pair par vnim.
pair, & fera pairemétimpair,par lag.dethinitio du 7.linre.Le
ndbre ppofe doques fera tat feulemér pairemét impair ne
pouuic pas efire pairement pair,a caufe de fa moitic qui eft
impaic pour pouuoir eftre paireméc pair & pairemée ipair,

Sy nombre pairn'et pas double depuis deux,¢r w'a pas lamoitie impair,

el pairement parr ¢~ pairement impaur.
7F B e ¥ CADEL.

Carla moitie d'iceluy nobre pair,eftant pair il fera paire-
mene pair,par la 8.deffinition du 7 liure, & fera aufs: paire-
ment impair,car en prenant la moitie de fa moitie, &c. I'on
viendra a trovver quelque nombre impair,qui mefurera le
nombre propof€ par vn ndbre pair,fi non,nous paruiédrds
aundbre de 2.0urencotrerds 2.8 le nobre ppofé feroit de
ccux qui font doubles depuis2.ce qui eft impofsible,nepou
uit paseftre'vn & l'autre: & cendbre impair la auquel Pon

wédra mefurerale nobre pair propofé par vn nébre pair,
{ind le nGbre pair propofé feroit impair,parlaz 9. ppofitid
deceliure, & parainfile nobre pairgropofé fera pairemér

pair,& pairement impair, par 12 1o. dcffinition du 7. liure
P jj
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e

Stfont tant de nombres qu'on voudm,contmuellemmt proportionaux,¢r du
fecond ¢ dernicr e leuent d'egaux au premser, tout ainft que Lexces du fecond
[eraau premicr, sout ainfi fera Uexces dudernier & tous ceux quiantecedent le
aeranier.

FORCADEL.

Car tant de nombres quon voudra continucllement
proportionaux,l’exces du fecond au premier contiendra v-
ne fois moins le premier que ne faiét le fecond, & par ainfi
lefecond contiendra autant de fois le premier,comme I'ex
ces du fecond au premier contient le premier, & le premier
dauantage,& lexces dutroifieme au fecond contiendra v-
ne fois moins le fecond,que ne fai& le troifieme, & par ain-
file troifieme contiendra autant de fois le fecond & le pre-
mier,comme l'exces du troifieme au fecond contient lefe-
cond,& le premicr dauantage : Aufsi l'exces du quatrieme
au troifieme conticndra vne fois moins le troifieme, que
ne fai& le quatrieme, & parainfile quatrieme conticndra
autant defois le troifieme,le fecond, & le premier, comme
Fexces du quatrieme au troifieme contientle troifieme , 8
le premier dauantage,8c. commeic 'ay mis a linterpretas

tion de U'Arithmetique de Gemme Phrifon, & paramnfien’

fouftrayic le premier du dernier,la raifon de larefte d cous
les autres fera come 'exces des deux premiers au premier.
Mais 13 ot voe telle & manifefte conception defaudra,ceft
a dire,ld ol elle ne pourra pas auoir affez de force d I'écorre
de celuy qui voudroit direle cotraire de ce qui eft propofz,
la demonftration en fera faicte ainfi. Il eft cerrain que la rai

fon de ladifference du dernier nombre au penultieme, aw
* penultieme,fera comme la difference du penultieme com-
me dérnier 4 {on penultieme, & c. tonfiours par la 17.pro-
pofition du 5. liure,iufques d ce quelaraifon de la diffe-
rence du troifiemec au fecond,au fecond,fera comme la dif-
ference du fecond au premier,au premier, & par ainfila rai-
fon dela difference du dernier au premier,a touts les autres
fcra comme de la difference du fecond au premier, au pre-
mier

-~

. e ke -



honindiihe At 7
R

DEVCLIDE. 17

mier,par lar 2. ppofitid dug.liure,ou parla 1 2. ppofirid du
=.liuce,car quadily atirde ndbres qu'd voudra cStinuelle
mét pportionaux, les diffcréces du dernieran penultueme,
du penultieme 3 fon penultieme, &c.auccla ditferéce du‘{c-
¢6d au premier compolees enfemble fontcgales ala differé
ce du dernier au premier, & le melmeaduiédra oulademo
ftration feferade mefmefila proportion commenceal'y-
nité, & partout parla 3.commune fentence.

243 . S8t . 227 . 9 .. 3

162 . §4 . 18 . 6

162 81
54 27
18 : 9
6 -3
240 a 120
6 a :

IInous faut prendre en cefte propofition que d'vne pro

‘portion de laquelle laraifon qui s'eft continuce eft double

fil'on doublcle plus grand extreme, & du double I'on fou.-
‘ftrai@ le plus peac nombre, il refterala fomme detousles
nombres de laproportion, & fila raifon continuce eft tri-
ple,ayanteriplé le plus grand nombre, & du triple ayic fou-
ftraict le plus petit nombre,il refterale double delafomme
des nombres de la progrefsion geometrique,&c. Carenl'y
ne la diffcrence du fecond nombre au premier cft egaleau
premier,&-en lautre eft double,& ¢. D'ounous prendrons
larcigle quisienfuict c’cft alcauoir,qu'en muldi hiant le der
nicrnombre & le plus grand d'vne progrefsion geometri-
quc parle nombre,ou cela par lequel la progrefsid s'cft fai-
¢te,& foultrayant le r.ndbre de ce quien fera produict,lare
fte eftic diuifée par le ndbre, ou cela qui amuleipli¢ moins”

I'vnité,donera pour cobié,ouil en viédra,la fomme de tous
-lesnombres dela progreision propofie,cc queray aufsidef
‘iaelcriten autre licu. 36

i deputs I'vaure font expofex de nombres quelconques continuellement en la
double propertion,1fqu’a ce que tout le comp- féfoit fuit premicr, ez iceluy toue

P i
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multiplié par le dernser en engendre quelqu autre, Lengendré fera parfuict.
FORCADEL.

Carla raifon del'vnité au dernier fera comme du nom-
bre premier au produic, 8 par ainfi autant de milicux con-
tinucllement proportionaux,qu’il y a entre I'vnité & le der
nicr nombre,autanty en aura entre le nombre premicr &
le produi& continucz en la mefme raifon,par la 8.propofi-
tion du 8.liure.Or la raifon du penultieme depuis Pvnité au
dernier,cftant telle que du nombre premier a celuy quiluy
clt pres,parla 2 2 deffinition du 7 liure, il ¢ft cerrain quele
nombre penultieme depuis I'vorte mefurera le produmétpar
ccluy qui eft pres du nombre premier , & ccluy quieft pres
dunombre premier mefurera le produi& par le penultieme
depuis I'vnité,parla 19 propofition du 7.liure, auffi la rai-
fondcceluy qui cft pres du penultieme depuis I'vait¢ an
dernier eftic telle que du nobre pmier au 3.depuis luy,par la

- 22.defhnition, & par la 1 4.propofition du 7 liure,il eft cer-

tain que celuy nombre pres du penultieme depuis I'vaité,
mefurcra le pduiét parle 3.depuis le nébre pmier & quele
dui& fera mefucé du troifieme depuis le nobre pmier par
le nombre pres du penultieme depuis Pynité,parladiter g
propofirion du 7 liure,&c.Mais ayant foultrai&t e nombre
pmier du pdui& la refte fera egale aux ndbres de la propor
1i6 double antecedés au produié, par la precedéic propofi-
1i0,8& en adiouftitd’'vine partle ndbre pmicr & de lautre p
la porpottion double qui commenceal'vaité, Pon aurale
_produit egal aux nombres de la proportion double ante-
cedens au produié auecla proportion double/depuis I'vni
te par la 2.commune fentence: Ecledié produi& n'auraau
cunc auntre partic fi non celles ou outre ceiles qui font dend
mécs des nombres des dcux proportions, cars'il en auoit
quelqu’autre,il feroit mefuré du dendmaceur de la partie,p
la 40. propofitid du 7. hure, & par anfil feroic mefuré de
quelq autre nobre qui ne feroit pas des deux pportids:mais
aucun autre nombre que ceux qui fontaux dittes devx pro
portions nc mefurera pas le produi&, cars'il y auoit vo nd
bre mefurant le produi& & n’cftant pas nide la progrefsio
com-
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cdmégant a I'vnité,ni de celle qui coGméce au nGbre pmier
il le mefureroit par vn ndbre, lequel ne f¢auroiteftre dela
pgrefsid qui cdmence a Pvnité, pource § le mefurit feroit
de lautre proportion , ou bien,le mefurant ne mefurera ia-
mais le produiét (luy eftant autre que de ceux des deux pro
portions)par vn nombrede I'viac ou de lautre proportion,
car le mefuric feroit de l'vae ou de lautre proportion,mais
la raifon du nombre par lequel le mefuranc mefure le pro-
duitt au dernier nombre de la progrefsion qui commence
al'vnité, eft comme du nébre premier au nombre qui me-
fusc le produi&,par lafeconde partie dela 19 . propofition
du > liure,& le n6bre par lequel le mefurant mefure le pro-
-dui& ne mefure pas le dernier ndbre de la progre(sié com-
mengancd I'vnité comme n’eftanc pas d'icelle progrefsion,
parla 13 . propofition dece liure, aufsi le nombre premier
ne mefurera pas le mefurant,par la conuerfe dela 23. dethi-
nition du 7.lture,& par ainfi le hombre premierss le mefu-
rant{eront premicrs entr'cux,par la 3 1. propoficid du 7. li-
ure,& feront les plus petis en leur raifon,par la 2 3.propofi- -
tion du 7.liure, & mefurcront egallement ceux quiferont

“en leur raifon,par la 2 1.propofition du 7. liure, & par ainfi

le mefurant mefurerale dernier nombre de la progrefsion,
eommenganca I'vnité,& fera de ceux de la progrefsid, com

‘mengant d I'vnité,par la1 3.propofitic-de ce liwes, ce quieft

imgolsible.Ou bien,laiffant quel {era le nombre par lequel
le mefurat mefure le pdui&,la raifon du mefuritau dernier
ndbre dela pportion qui comence al'vnité, feratelle que
du ndbre premier au ndbre par lequel fe mefuric mefure le
produi& par la 19 propofition du 7.liure, & pource quele
mefurant, ne mefure pas le di& dernier nombre parlars.
propofitid de ce liure, aufsi le nombre premier ne mefure-
ra pasle nombre parlequel le mefuric mefvre le produid,
par la conuerfe dela dide 2.2. deffinition du 7: liure, & par
ainfi le ndbre premier fera premier aucc le nombre par le-

-quel le mefurant mefure le produié, & feront les plus petis

cn leur raifon,& mefurcront ceux qui feront en leur raifon
P iiij
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parlesdies 31.23.21.propofitions du>.liure, & par ainfi
le nombre, parlequel le mefurie mefure le produict mefu-
rerale detnier nombrede la progrefsion commengant al'v
nité, ¥ fera de ccax de la progrefsion qui cdmence a ['voieé
ne pouuvant eftre autre, parla 1 3. propofition de ce liure, &
.le mefuracfera de Pautre progrefsion pource qu'vn chacun
nombre de 'vne progrefsion mefure le ndbre produiét pac
vn ndbre qui eft en 'autre qui luy eft raporté,en cefte forte
le nombre dela progrefsion qui cdmenced ['vnité, auquel
cft egal lenombre par lequelle mefurat mefure,au dernier
nobre d'icelle progrefsio,aura la raifon du ndbre pmier au
nombre de lautee progrefsion qui commence aundbre f-
mier efticaurit loig du nobre pmier come l'autre,ou celuy
qui cft en la progrefsion qui comence a Pvnité left duder
‘nier pombre de la progrefsion commencganta U'vnité,par la
-22.dethinition du 7.liure,ou par la 1 4 propofition du 7.li-
ure,& patainlle nombre de la progrefsion qui commeance
al'enicé eftanc mulsiplié¢ parle nombre qui eft en l'auere p
grefsion,produira autant commele dernier nombre dela
progre(sioncommencant  Pvnite maluplié par le nombre
pmierparla 19, ppoficid du7.liure,& parainfi le produict
defdi&ts deux nombres {era egal au produi&t du ndbre me-
furant,multiplic par le nombre par lequel il mefure le pro-
dui&,parla:z.codmune fentéce, & la raifon dn ndbre qui eft
enlaprogrefsio qui comence d I'vnité 2u ndbre parlequel
le mefurat mefure,fera come le mefucatau nombredelau
tre proportion, & le nombre quieft en la'progrefsion com
mengant & I'vnitl, eftant egal au ndbre parlequel le mefu-
rit mefure,le mefurir aufsi (era egal au ndbre delautrs pro
grefsid,parla 22 deffinitiddo 7. liure,ce qui el impolsible,
celaautsi p lequel le mefurdc mefure le pduidt nefera pasl'v
nit¢,car lors le meflutic feroitle pduik mefme, le pduidk
ddques ne pouadt pas eftre miefure dautre nddre, que de
ccux qui fontaux di&es deux pportids,& eltitezal a cout
cela quiluy eft antecedér, c'eft digauoir d routcs fes pties p

la 39 propofition du 7.liure, il fera nombre parfaict parla
dernicere deffinition du 7.liure,
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Nous fcauons parla 1o propofition de ce liure, que d'v
ne progrelsion geomertrique,conmengant a l'vnité,filend
bre pres del'vnité,n’eft pas quart¢, &, tous les autres ne fe-

" rontpas quarrez,exceptc le troifieme depuis 'vnité,& tous

ceux quien laiffent va,&c.carcelaacfte prisenla 8.picpo~
fition de ce liure.d’ou s’enfuyura que dela proportion dou
ble conunuée commencganta I'vnité,le quatricme nombre
depuis I'vnité,& tous ceux qui en laiffent vn,ne ferdt point
quarrez,mais tout ainfi qu'adiouftant 'vnité au nobre pres
del'vnité,ceft a fcauoira 2.ilen vient 3.qui eft nombre pre
mier,aufsi du quacrieme nombre depuis 'vnite, & de tous.
lesautres qui en laiffenc vn,fouftrayant'vnité,il reftera vn
nombre premier, & combien que du troifieme nombre de
puis l'vnite ayant fouftrai& Pvnicé , il relte vo nombre pre-
mier,il n’eft pas ainfi de tous les autres nombres de la pro-
grefsion double commenganta 'vnité qui apres le troific-
me depuis!'vnité,en laiffenc vn,pour laraifon queie diray
maintenant.]] eft certain que tour nombre quarre contient
autant de fois le nombre qui eft faracine quarrée,, comme
ily ad’vnitez au nombre qui cft {aracine quarrée, & par ain
fi il contiendra autant de fois le nombre moins I'vnité, qui
eft faracine quarrée,commeily a d'vnitez en fa racine quar
rée,& le nombre qui eft {aracine quarrée dauantage,& pac
ainfi fi dudi& nombre quarré fe fouftrai& I'vnité,le nom-
brereftant fera mefure du nombre moins vn, que n'eft {a
racine quarrée, & le nombre reftant (era compofeé parla 1 4
dcffinition du7.liure.Exemple 2 §.eft le quarré de §.& con
ticndra §.fois 4.8 §.davantage,il contiendra aufsi 6.fois 4.
& 1.davantage, fidonquesde 2 5 . fe fouftraict 1.1l reftera
2 4Jequel fera mefure de 4.par 6.ou par 6.fois,& feracom-
pofé,& comme 4.cftant le quarré de 2.conticnt 2.fois 1. &
2.dauantage,c’eft d dire 3.fois 1.8& 1.dauantage, fide 4. (e
fouftrai 1.il refte 3.lequel et mefuré del'vnite par 3.8 'y
nité n’cftant pas nombre, nitrois nambre compofé, il eft
certain que 3.{cra mefuré tant feulement de Pvnicé, & fera
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premier par la 1 2.deffinition du 77, liure, & ceft pourquoy
4.moins1.ceftd fcauoirs.(& 4.cft quarré enladie progrel
fion double geomerrique ) nous fait trouver va nombre
parfai&,eftant mulciplié par 2.parcefte propofition,lequel
nombre parfai& cft 6.qui eft pairement impair,parla 9.def
finition du 7. liure, ou parla 3 3. propofition de ce liure, &
dc tous les autres nombres quarrez dicelle apres en avoit
leué 1. nereftant pas vn nombre premier, les nombresre -
ftans ne nous peuuent en rien feruic pour l'inuention d'va
ndbre parfai&. Mais fi d'vn chacun des ndbres nd quarrez
dela progrefsid double excepté de deux fe fouftraict I'vni-
té,le nobre reftaceftic 1.8 eftant multiplié par le plus petic
quarré, ceft d direle plus petic ndbre deladike pgrefsic q
luy eft prochain, il en viédra vn ndbre patfaié par cefte pro
pofition, d’6u nous pouuons prendre quele nombre,des
nombres parfails eft infini,car la progre(sion double, ¢5-
me les autres, {e peut continuer en infinité . Et vn chacun
des nombres parfai@s ainfi produi&,fera pairement pair, &
paitementimpair,ou impairement pair,par la 1 o0.deffinitid
du 7. liure, ou par la 3 4.propofition de ce liure. Aufsi tous
les nombres parfai&s feront non quarrez, parla 1.propofi-
tionde celiure,caciln’y a point de ndbre premier qui puif-
fe cftre quarté,parlar 9.deffinition du 7. liure,tout ainfi auf
fi que par la 21 .deffinition du mefme 7. liure, vo nombre

premicr ne peut cftre cube,8¢ ayant donné iufqu'icy enco- .

re ces trois liures i'embrafferay toufiours labonne affe&id
que Dicu ma donnée deproufiter,de tout le pofsible qu'il
me donncra, 4 ma nation, aux ftudicux & a ceux quiap-
prennent.

, Fin duncufieme liure,
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