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EVCLIDIS

ELEMENTVM X.

TR
DEFINITIONES.
L

COMMENSVRABILES ma-

gnitudines dicuntur, quaseadem menfura
metitur .

Bs oL vt T Euclidesin antecedenti
bus tribus libris ca,que ad numeros fpe
Gant, quantii [1is vifum efl ad ves Geo
mesricas intelligendas : Nunc in hoc de
cimo libro aggreditur ad difputationem
linearum commenfurakilinm , & inco-
) menfurabilivm, quarum canfz numero-

rum sraélationem ab eo fufcepram efie)
Superius diximus. Nam fine cognitione haris linearis coplures
magnitudines cis folide,tis plane,neqs pfelte intelligr poffunt
neq; cib ves tuleris,in opus atqs vfum coferri; propteres quod
plerunqslasera eavis incimenfurabilia funt: Id quod & de pla
nis ipfis arqs folidis dici pateft,quippe cum ¢ hac incomen/u-
rabilia fepe numero exifiant vt ad fine buins libry demdonfira-
bimus, Quonid vevo hic Liber multis obfiruius eft difficulrati
bus,ob linearit,de quibus differis obfiuritaté 5 oés nevnos indu
firia meain eo corendd, vt ex his,que hatlenut ab Euclide [unt
demiftratagita planus reddatur, ac facilis,vs fine multo labo-
ve a quonisy qui precedensiis tamé librorii dembfly ationes vefle
insellexerss,poffis percipi:Neqan. in eoris poffum fententid ive,
qui putds ad eius intelligentid effe necefJarid ed parsé Arith-
A 2 metices,
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wmesicesygue deradicibimmnumerovitysam rasionalibue quim w
fium mit5s prorfiss habeo,cognisione pfe8ld illins partis APith.

illam vadicwm vequiri , vt fatilive bicliber intelligaswr. Nom
negarim tamen, ewm qus rationem radicum atq; calcslumse.

de caufa &y msprisra decem theoremas afectndiliby sumévie

firantsr, facilise arbisraremur inselligi poffe ex nwmeris.Cur
evgo (dicet aliquis ) vt inealibro, nan perinde etiamin hoc
exempla numerornm, quibns Algebra viitar, vfurpaftijvi ea
res & maiori volupsasi effes ;¢ commodo legentibus? In prom
piw caufa eft,quare id omissendum pusauimus. Cum enim per-
pasuci fint hoc tempore , quibus celeberrima illa Algebre ars
fis cognisa,videbansur nwmeri illi, fi adhiberensur , renebras
potise offufuri, quam lucis aliquid maioris dasturiy ¢ perfPi-
cuitasis; Znippc isaingenia fiudiofarum pro adismento,ac lu-
ceyquam his nofivic commensarijs afferve laboramus , plus ca-
perens incommodiyminufq; demanfiraciones ipfas perciperens ¢
1d quod in lib.2.accidere non potsisy cunt addisionem numero
room integrorum,ac mulsiplicationem o que fole neceffarie ibi
fuerunt , nemo fere fit , qui ignores . Huc accedic , quod qui in
Algebra funs verfati,facili negorio demonfirasiones hwiwa Lib.
ad numeres accommodare poffunt per [¢ ipfos , quando volunt,
prafersim csm iam hoc ipfiuni non mulso ante & Michaele Sti-.
felionobili Arithmetico in 1. lib. operis,quod de Arishmetica
insegrainfcripfis , diligenser effeltum fis , & accurase .
ITA QY E, v ad inflisswni vedeamus,inchoans rem ip

Jam Euclides , more fuo,ab explicationibus vocabulorum,qui-
bus veendum eris 5 declaras primo loco,quenam magnisudines
dicansur commenfurabiles,definiens eas effe,quas cadem men-

Aretm ity Juramesisur . Vs duz magnitudines
g H""H-‘ A, Byquas eadem meafira C, mesisur,

. ( mesispr emim Cyipfam A, quater re-
pesisa,drrer fumpsa ipfamB, ) dicunmsnr commenfurabsles. Eo-

rasionalibusy vt vocds,fexmont inflituit: Immo cotraperfmas |
metices pédere.cx hac 10.0ib.2atit abeft,vs oxifiimé pralaciont |
nuerit ,maiove cum volupeate bunc librum percepturum,qui |
qui ill arum omnine fit signaris ,propterea quod ille demonftra- |

siones ad vfum posefi resocare y hic vevo pullo modo. Hec erym |

accommodauimus , vsobleEtationem animi maiorem ex eo fin-|
diofus caperes,ac frucbumy nonausem v ea, que inllo demon |

3

dem |
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$ELIBERI.X.DB
dem modo commenfurabiles fun: , lineaso. pal;;{um & li- \
nea 13. palmorum quiaens limearam ynius palmi 5 quam di-
midiati palmi , quam servia partic yniss palmi, dre. metisur .
Similiter commenfurabiles dicuntur fuperficies , quas vna,ér

eadem fuperﬁ cies megitur 3 Necnon corpora,folidané commen
Jurabilia , que metisnr idemcorpns | feu [olidum

L
INCOMMENSVRABILES au| | stm

* |tem, quarumnullam communem menfu-} , - .., e
ram contingit reperiri. R R A
-
T a L E s magnisndines funs , diameter guadrasi cuinf* e s siz
wis o @ lasus einfdem 5 quoniam nwllam habent menfuram L v
L - ARl

* | communem , vt propofitione wlsima huius Lib. demonflrabisur )
! ab Buclide . Sunt esiam plurime alie linee incommenfurabi.- N T
"des , quibus [cilices menfura aligua communis dari nulle modo .

poreft,quarum multas hoc lib, Geomesra explicat,doces s qua-

nam ragione inuenivs poffint, Rurfus, fuperficies dicentsr in= /
covimenfurabiles, nec non,¢r folida, que nullam admisinns
| ingnfirsm communens.,

111.

"RECTAE linez potentia commen-
furabiles funt, cum quadrata earum. idemn

{patium metitur .

L1 NEARYM rebflarum quadam commenfurabiles funs
longisudine, quas nimivrum alia Linea,sanquam menfisra com.
munisymesitur 5 cuinfmodi funt ille,quas in expofitione defin.y
commenfisrabiles ffmpliciter diximus : quadam vero longits-
s | dine incommenfurabiles,quas fiilices nulla linea , tanquam

menfura communis » mesitsr . Rurfus linearum , que funs in-
commenfurabiles longiindine,aliz funt eiufmodi, vs earii qua
drata fins commenfurabiliajalic vero ita fe habent, vt & qua
i A 3 drasa |

-
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drasaearwm incommenfurabilia fint .Lined avgo ille longitws
dine. mummﬁ»ublle:, quarum quadrata. founs commenfiuriz.
bilia, appell ansser bic ab Euckidep iascommenfurabiles g
guia videlices fecundum earum posemsiashad off fecandwm.eas |
rum. 1ndr4u ( £4% enim,v.ad pripofog\dib sudiximus , poa )
tentia cuinfgs linex , quadraswm ab ca.deferipsum ) corsinan.)
Jurabiles fune |, licet ipfe ﬁcundnm longitudinem fins prorfus | :
incommenﬁorab:lu '
Q v oD fiquisvoget, cur l'!.uchdu definieris feorfum li- |
seas posentia comenfurabiles,ni ame smenfurabiles longiss- |
dine ; vefpondendii eff, linexs Imgiuding cimenfurabites fdsis | |
Jfiperg effe explicasesin defimitione cémenforabilih mygmrp '

dinfi,cié huin{modi lineas wna cymunis menﬁcra messatur

Ndieti eft : At vero quonid Lineds posétia cimenfisrabilés nf}ﬂa ‘

chmunis menfura mesivi povefl , fed santiishodo earnm quadra-
sa idem [pacinm mesitur vdcounﬂ'm-momxm ﬁur v 'n,u
ftnp tia dcﬁmmm expl;urmmr s

1111 S .‘f.“.‘ .
INCOMMENSVR ABILES’au,
tem,cum quadratls carum nulum fpatinm, ] -

quod fit communis corum menfura, con-
tingit reperiri. .

LINEAS anmu longitndine mcommmﬁorabrkx,qua
vium etiam quadrata incommenfurabilia funt , vocar incom~

mmfunbzlu posensia .

“H A BBNT autem linee comenfutabiles ¢4 Iongzmdmz
quam posétia,hic quafi conmenientid intey fe, dr cnnexlondy
¥t linee Iongmodme comenfurabiles , fins etid comenfurabiles
potmm,xra venullalinee davi poffine comenﬁaubxler longitu}
1 dine, quin earii quadrau comenfura-

" b:l;a quoq; fint ; quoniam quadratum

. G ex cimuniearum menfisra deﬁﬂpmm
F metisur sanqud mnﬁcra cimanisea.

F € Das rii quadrmtq vt in fwbieEtafignraaps |-

ares
perrs:
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Ipaet: figwt enimrelia A B, metisnr reflas C D, K Friraquop
quadrasii A Gyquadrata C H,E 1, mesisnr : N omasté, vt om
.nes lineg posensia comenfurabiles,fins esid comenfurabiles l3.
gitndinly multeenim lines funs petentin commenfurabiles
boc ef7) quadrasahabews cowmenfurabilinqune tamen lomgisn.|.

fivabisur . R@rfusinter lineas incsmenfiwabiles sam longism.
linea pareniig incommenfurabiles , fing vciam incemmenfina.

biles longitudine ; Non ausem conirayvs omnes linea longitn-
dme incommenfurabiles , ind qusq; incommenfurabiles poren
sia,cum mulse limee vepeviantur longismdine inter fe incommé
\furabiles, csm samen potentia, hoc eft, fecundum earsomqua-|
drata, conmenfierabilés exiftant . Qe quidem omniaperfpis| .
cuaconns ex coroll ggropof g buine bobri oy - - 1o T

HIS pofitis,oftenditur, cuicunq; recie
linex propofitz redtas lineas multitudine
ifinitas. & commenfurabiles efft’, & in-
commenfurabiles : alias quidem longitu-
dine , & potentia; alias vero potentia fo-
lum .Vocetur.autem propofitarecta linca,
Rationalis v o e

. 81 proponaswr aliquavefialinea nore ;l;gnimdhi)}‘,erﬁs
omnium alsarum , qua cum ipfa comparantur o quadam illi
commenfurabiles longisudine ac potentia, quedam vero posen.
tia tansum : lwm quadam illi incommenfurabiles longisudine
tansum 3 quadam.vers Tongitndine., ¢ pitentia , vt hoc de-
cimo libro demenfivabisur uarijs in lagis o. Non ewim wuls
Fuclides , ex di€is oftendi , few colligs, (quamuis eins ver-
ba hoc fenare videansur ) bac ita fe habere.: fed folum in-
dicas nobis , & innnit quodem wodo , Linearwm gquafdam
dici paffe propefisa reéle Linee commenfurabiles longisuding,

’ 4 o4 pe

-~ -,

disie-omnins incemmenfisrabiles fune , vi-inhoc- bibve dewom.| .

dine quam porentia , hwinfundi colligasio veperiosw,vs amines| . '
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Or potentia ; quafdam autem porentia rantumydrc. Quod gui-

dcmprx,diﬂic Z:lld{ mods fequitwr,fed dcmonﬂmbitus‘r;iqquu‘

sibus'y ve diximus . o O |
| . LUN B-A. autemillapropofita, vatione cuive afia. com-
menfuvabiles funt y vel incommenfierabiles , dicisurn Sresic
‘oven's Latinis vero Ratiomalis ; quoniam ea penisur foms-|
per certia;éy nota,alie vers cum ilacomparase mon femper no
t.2 funt,quamis fingule [eorfum fumpse exifiant.cevie.quoqs;
ac nose; ci quelibes in quoscung;' parses eqwales piffis disaidi.,

VI

. E'T huic commen({urabiles fiuc longitu|
dine & potentia, fiue potentia tantum;Ra-
tionales. :

Docs T linearaliasilli , que Ravionalis dicisur , com-|-
menfurabiles quommodocunque,appellari quoqs Rationalesinon |-
quidem ex pofitione ; vtilla , [éd quiacum illa comparase ve-
perisnsur ei comamenfurabiles longitudine & posentia, ved po}
| sensia samtm ; - , -

IT AQV E exfententia Euclidss , vadix quadrasa buive
numeri 20. vel 1c00. dre. Sen quad idem efF,linea refasen-|
éus quadratum eff 10, vel 1000.dr¢. dicisur Rasionaliss cum:
potentia fiz commenfurabilis linee Rarbonali, quamuislongi.
sudine fit eidows incorsmen(fiorabilis. Decipiuntur ergo-Arith.
| mesici non pauci , qui eam Irrasionalem yocans , eo quod nu- |
wnere son poffic exprimi

- VIL _
HVIC vero incommenfurabiles,Jrra-
tionales vocentur . - .. .

Q v o N 1AM inantecedentidefin. Enclides lineas il s,
gue longitudine ¢ potentia, vel que portnsia tantum fung ¢§-
menfurabiles propofisa recse Rasionali , appellanis Rgtiona. |

K les |

¢
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des 5 liqwidecomftas , enm hic e4s diceve Irrasionales,qua pro-
pofisavecta R asionali incommenfurabiles funs omnibus me-
dis, Jengitmine videlices. &5 posentin , mon antom longisidic
ne santum . Ex guibue etiam manifefium effy radicem quadra
sam huins nwmeri 20, vel 1000, é'c.fc'b( quod idem oft ) li-
weam,cuine quadrating eff 2.0, vel 1000. @retnon paffe appel-
davi Irrationaleni,cum non fis longitndine,dr posentia, fed lon
grudine sEviom R asionali linex propofite incommenfurabilis .

VIII.

 ET quadratum;:quodapropoﬁta re-|
&afir, dicatur Rationale. - - -

- RV EMADMNG DV M lineaillaygiin cersa pmitwr ac
weta, Rationalis dicisur 2 Ia quoq; quadrasumab ea defcrin
pium , R ationale yocaswr yquia & spfum cersnm efiyac nosi,
compayusioness illine alia fuwperficies , commenfurabilés \ in-

commenfirabileswe dicomgur .

" ET huicéommenfurabilia quidem, Ra
tionalia. - - ¢ : .

ON N1 & plane Wﬂ'« guadrare ‘R aionalis Lima
propofise commenfurabiles, Rasionales dicuntury nos quidé
Acr{oﬁti'ane, vt ilnd’, fed yniacam ev collase reperiunsnr e
wel commenfurabiles , vel incommenfurabiles : quemadmodh
esiam linee , que Kmionals linex quomodocungy commenfark
bides funt 5 Ravionales appellanswr . :
R YO N1 &M vers linew perentes ipfa [patix commenfie
vabilia quadrase R arionalis liner propofite, funt faltem
osentia commenfurabiles linex Rasimaliy ex 34
defin. perfBisunm eff, ipfas quoque appeie '
dars imxsa deﬁ[m & Ra=

o " Biowaler.

Hv”x c
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H VIC vero incommenfuribilia, Irra-
tionaliadicantur. . . .o :

N_b x"dliter ﬁ«?;rﬁc;es pl éi{g.qqaglf;t‘;?i{;tioudi linea
defcripto incommenfuvabiles, Irrasionales vocantur , at k-

Irrationales funs diéte. e

XL .

[
L ewae

ET rete, qua ipfa poflant Irrationa-]

dratadefcribunt, - oeremonte

Vo cart lineas, que poffuns (pasia quadrato Ratio-
nalis linee incommenfurabilia ) Irrationales 3 quemadmo.
dum ¢r ipfa fpatia dixit Irrationalia: Isa vs fi incommenfis-
rabiliz Pasia fuerins quidem quadvara , lacevaipforum dican

cunds figure reSlilinec , appellensur rele , que’ defivibunt

sionales. . . . L L
COLLIGITYR autem,lipeasposentes (patsaincom-
menfurabilia quadrase R ationalis [inga, dici debere Irrasio.

mus , Lineas que poffun: (paria commenfyrabilie cidem qua-
drate Rationalis linea, appellari debere R ationales. Nam li-
ree, que poffunt illa fparia incommenfisrabilia ., funt poten.
$1aincommenfyrabiles linea Rasionals ; ex 4. defin. Cum er-
goomnes linee posentsin incommenfurabiles , fins.quog; incom
menfurabiles longitudine , vt ad defin, 4. diximus,demonfira

nese,que Rationali propofise provfus incomménfurabiles funt |

les+ fi quidem ea quadrata fine , ipfa latera; |:
fi vero alia quapiam reétilinea, recte ; qua):
{patijs incommenfurabilibus xqualia qua-

nales , ex 7. defin. quemadmodum fupra. ex 6, defin. collegi- |

sur Irvasionalid ; f§ vero non fuerins quadrasa , fed alic quas|

guadrasa qualia illis fpatys incommenfurabilibue , Irre- |
. ‘ :

bisurg, in coroll. propof. 9. manifesinmeft , ex 7. defin, lineas
Joo e ill as,

!
i
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illas , que poflunis fPugiaincommenfurabilis quadrase Ra-
tiondk%imc y dici Irvazionales,

! PRAETERE VYKDYM guoginoheft, Euclidem &
Yereres Geometras has voces : longitudine & pocentia, atg;
Jotencia santsem : apponere fere femper vocibus iflis : commen

furabiles , ac incommenfisrabiles : Vix ausem , & daviffime |

bis : Ragionales, ¢ Irrasiongles : Refteengmdicuninr linea
commenfiirabsles longisudine &r poterisid, Vel potentia santii
Lsens incoramenflgabiles lobgsitudine &y porentia,vel longitn-

dinetansum : Minus vero reffe R ationales lon"gz,'mdiue &rpei

sentia , vel potensiatantum , aus Irrasionales longitudine &

incommenfurapilibyeqs , wec non Raspomelibys'y Inrésionali-
busqs fint locwri.” ‘ : ]
! € Ax'y B &'V w hisdefinitionibas adisngemus poftula.
sum ynum , & nonnslla pronunciasn, qmrum vfus in boc li
bro veperitur . ‘

POSTVLATVM,
o+ o, fmePetition
"POSTVLETVR, quamlibet ma-1

ghitudinem toties poffe multiplicari , do-
nec quamlibet magnitudinem ciufdem ge-
neris excedat. '

ProPosiITt s enim duabus maknfrudin)‘bv&c einf~|

dein generis ivaqualsbus , com maior infinitarmanfis ;
minsr veronfinite poffic angeri ; perfpicamm
- afly minovem soties poffe mulsipht .
cari, donec [uperes
© T maiorem . '

Eotmtiﬂ » vellongitudine cantups . Quod quidem , quoniam | !
ampansis non animadmertit y oéchfionem multis prebuitc , vt |
yarie , & obfure in hoc 10 lib. de liness commenfurabilibus,

ng

JXIO—
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AXIOMATA, SIVE
Pronunciata ., . " ..
I. . . N Lo .

¢ . : S, .
MAGNITVDO quotcung; magni
| tudines metiens, compofitam quog; ex ip-

fismetitur. - S ‘

I

- MAGNITVDO quamcunqg; magni
tudinem metiens, ‘metitur quog; omaem
magnitudinem, quam illa metitur. -

RN § ) O

- MAGNITVDO metienstoti ma-
gnitudinem, & ablatam, metitur & reliqud.

H A1 C axiomata , vt ad numeros persinent , oftenfa funs
a nobis in wltimis trsbut pronunciasis lib.y. Quaré cum fis ea
dem ratio in magnisadinibus , non eff, quod frulra corum
demonfirationes hic repesamus, prefertim qupd ad verbum huc
pulfins sransferri y musasa folum voce numeri in yocé magni-
twdiniss . ... o1 . :
- CANTERYM guiahocn libro difcedendum nobis fuit
anumevoyquemn T heon'sn propofitionibus Ewclidis fequitnr, vs
ad propof.1 3. dicemus,quemadmodum gy in: amnibus feriem
Campani negleximus , ot docuimus ad inisium primi libri §
curawimus 5 vt duplex numerus in margine e regione propofi-
sionum apponeretur , quovsm fuperior ordinem Theonis , in-
ferior ausem Campans feviem demonftras . Quod fi ynussan-
tsn numerus veperiasur in margine ynullam snnc effe inter

- Theoneé

4
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Theonem , ¢y Campannm difcrepaniiam , inselligas, quod ai
numernm propefisionwm atsines .

THEOR. .PROPOS. 1.

3

DVABYVS magnitudinibus inzqua-
libus propofitis, fia maiori auferatur ma-
jus quim dimidium; & ab eo , quod reli-
quuin eft, rurfus detrahatur maius quam
dimidiums & hocfemper fiar ; Rejinque-
tur tandem quedam magnitudo, que mi-
not erit propofita sinore magnitudine.

ProrostT Al fint duz magnitudines inzquale!
A'B,& C,quarum A B,fitmaior. Dico ficx A-B,auferatu-

maius quam dimidium ; & ab co,quod reliquumeft , ruc.
‘fum maius quaim dimidium ; atque hoc femper fiat : relin- |
qui tandem mag-nitudincm quidam, quie minor {it quam ;
Ca Multiplicetur C, tpties,donec magnuiudo fadta DE,ma- .
ior fit quam AB,irave D E, fit muluplex ipfius C, proxime
maiorquam A B. Divifaautem D E, mn partes D F, FG,
G E,ipfi C,zquales; detra-
haturex A B,maius quam
dimidium A H, &ecxreli- ;'_—}“ G E

qua H B, maius quam di- b
midium HI;atque hoc femper fiat,donec partes ipfius AB, |
multicudine 2equales fint partibus ipfius D E. Sinterga iam !
partes AH,HI,1B,tot,quot funtipfe DF, FG, GE. Quja:
igitur DE, maiorcft quam A B; At ex DE, ablatumcft
D F,minusguam dimidium , velcerte dimidium, iDE,
ipfius C, fitduplex ; ex A B, vero maius quam dimidium
A M : Eritreliquum F E,reliquo H B,maius. { Cumenim
D E, maior {it quam A B; fi ex D B,dimidium auferretur,

necnon & ex A B, dimidium,effet quoque reliquii ex DR,
maius reliquo ex A B.Si ergo ex D E,auferatur minus qud
di_midium » vel ceree dimidiam , &ex A B,mdius quam di-

- . .. midium ;:

1.
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A

.| F £, ,dimidium F G,ve! certe minus quam dimidium, {i FE,
;| maior fir quamsduplex ipfius C; at‘c)g-H'B,'fm%psiquam di-

1 tur eft 1B, magnitudo,quz munor cft maggirydine C, Q ua:
{ e duabus magnitudinibus inzqualibus propofitis, fi a ma-

midium ; erit_reliquum e¢x D E, maius nhqu’é ..‘ox;Av.B'..').!'
Rurfus quoniam F E, maior cft quim H:B, auferinrq; ex

mudium’H I J'erit e6dem modo reliquum G'E, maus reh-
guo IB ¢ atqueira procedendo oftendgmus tandem po-,

remam parcern ipfins D E, qualis hic eft G/E, maiorem |
effe poftrema parte ipius A B,qualss hiceft 1 B. Cum ergo
G B, poltrema parsipfius D E,zqualis ic ipfi 'C; crit quoq;
C, maior quam 1 B, pofirema parsipfius A’B. Reli&a igi-

iori auferacur maius, &c. Quod erat demronfttandum .-
¥ 1 o Ip 5 M demafrabiar, i ex
A +—+—iB A Bauferacdimidia A H,

1‘;'—:;_* 6 L & cKicliquo HB, rirfusdi
! ' 'E midia H1,&c Nicadérone

erit reliqud FE,mai®reliquo HB,nec nd & reliquit GB,'ma
iusreliquo 1'B; Cil éx maiori DE, ablatii fit DF, min® g di
miduii,vel certe dimiditis & ex minori A B,dimidii A H,c.

AL 178 r Faltaconfiru@ione, vt prius,fumatur kL,
ita multiplex ipfius 1 B,vt et multiplex D'E, ipfius C. Di-
uifaergoK L,inpartes K M, M N, N L, ipfi 1 B, zquales,
erunttot partesin K L,quot i D E. Quoniam vero AH,

A I maior ¢ft quam H B, vel
A| A certe ilh 2qualis, [i ablar
'———_“—‘I"—‘K G B fitdimidium ¢x AB; &

C'_*""-}" ’_'é"'_""""r‘_ HB;mai6r eft,quam IB;
Dr—= +————E " erit quogs A H, maior
h ‘ quam 1 B, hoc cft, quam

K M.Rurfus quia HI. major eft qua [ B,vel certe ilh 2 qua
lisieft auté IB,ipfi M N,®qualis: erit quoq; HI,maior qua
M N, vel illi ®qualis;atq; adco tota Al,malor, qui tota KN,
Additis ergo xqualib® 1B, NL,erit tota A B,maior qui tota
KL:Eftaut DEymaior adhuc,qui AB. Multoergo maior
erit DE,qui KL.Quare cii fit ve DE.ad C,#a KL, ad 1B;

\

14. quinti, et DE,ipfius C,)erit quog; C, maior qui IB. Ac proinde

|

( Sumpta.n:flt KL,ipfius 1B, td multiplex, qud multiplex

relicta eft I B,minor quam C. Quod crat demonftiadum .

" 3CHO-

- ma——
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SCHOLION. = - - . .
L'v ¢ v clavius ex demionfirasione huins T heoremasis. ap-

. |paves,dnas giantisares inequales propofisas debere cffe sales,

vt minor multiplicasa , tandems maiorem poffis fupevare . Id
quod ad prepof. 16, 1ib. 3. monuimus , cum de angalo consa-
Etus contra Lacobum Peietarium ageremus

 THEOR. 2. PROPOS. .

SI duabus magnitudinibus- inzequali-

|bus propofitis’, ‘detrahatur femper minor

de maiore, alterna quadam detraétione ,
& reliqua minime precedentem metiatur:
Incommenfurabiles erunt .ipfze- magnitu-

dines. . , Co L

D v A Bvs inzqualibus magnitudinibus propofitis
A B,CD,quarum minor A B, detrahatur ex maiore C D,
& reliqua huius-ex A Bi& fic deinceps,altéina quadam de-
traciione,auferagur femper minor de maiore, & nunqua re-

_{liqua metiatur praecedenté. Dico magnitudines AB,CD,in

commenfurabilescfle. Si.n.non funt incdmenfurabiles, me
tietur casaliqua méfura ¢o A G
munis. Metiatur cas. fi fieri F—-—*—?B
poreft, magnitudo E, quz gl A +
vel ®qualiserit ipfi AB,ve] Hb— .
minor. Detracta aiit A B,cx CDsquoties pét,relinquat FD,
fe minoré,ira vt AB,ipfam C F,metiatur. Rurfus detracta
F D,ex A B,relinquat fe minoré GB,ita ve FD,metiatur ip
fam A G;arq; hoc femp fiat.R clinquetur ergo tadé ex CD,

D,

1vel AB,magnitudo qugda minor qua E.(Q M cii AB,abla-
11a ex CD, relinquat FD,k minorem,erit CF,ablata maior,
! jui dimidia ipfius CD,alias fi cflet dimidia , vel minor qua

imidia,poflet adhuc AB,detrahi ex C'D. Eodé modo erit
AG,ablaca ex AB, maior quam dimidia ipfius A B: Etfic

deinceps femper fict. Q uare cum femper auferatur marus ,
. — . quam

2.

‘t.decimi,

e e e e — e
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X. idecimi

2, P"O”.

3. prom.
2. Pron.
3. pron.

2. pron.
‘1. fron.
2. Pro?"
' 88 fﬂm-

quan; dimidium,, relinquetur tandem magnitudo quadd
minor quam E. ) Sitergoiam reli®a G B, minorquam E
: - Quoniam igitur E, mcti-

.Al-—-—go-—-lB v tur AB;& AB,metitur CF;
Ci— E, { metictur quoque E, ipfam
Eb—— C F: Metitur autem E, &

totam C D. Igitur E, reliquam quoque F D, metictur. At
F D,metitur A G :quare & E, ipfam A G, metictur,Meti-
turautem E, & totam A B : ergo E, reliquam etiam G B,
metietur , maior minarem . Q uod eft abfurdum. Non er-
go A B, C D, magritudines aliqua magnitudo metictur.
Q uare incommenfurabiles funt. Si igitur duabus magnitu-
gim:lms inzqualibus propofitis , &c. Quod crar oflen-
ndum .

SCHOL10O N,

Hoc ;bwmu conmertemur ad hunc modun: ,

S 1 duabus magnitudinibus incommenfu-
rabilibus propolitis , detrahatur femper minor
de ‘maiore, alterna quadam detra&ione: Nun-
quam reliqua przcedentem metietur.

S 1 N1 incommenfurabiles magnitudines A B, C D, de-
trabamrq; minor A B, ex D, reliqua fit ED.lsem E Dyex
A Byauferaiur,relinguarnrds F B, & fic deinceps.Dico in bac

A S R alterna detractione nunqud
C !—_—_"—I" D veliguam metivi precedente.

I A Sienim fievi poteft, metsasyr

. F B,priecedentem E D.Quo-

niam igitur F B,mesizur E Dy ¢» E D, metitur A F; metictur
quoque F B,ipfam A F : Metitur awem ¢r fe ipfa 2 Igitsur
F By ¢ totam A B,metietur : Metitur autem A B,ipfam C E.
Igrur & F B,bp[am CE, metiesur. Ponituy ansem ¢r F B,me-
tiriipfam E D : Igitur & F B, totam C Dy mesietuy . Offenfa
ef¥ autem & F B,ipfamn A Bymetiri. Quare F B,viranqy A B,

C Dymetiur . qued ef¥ abfurdum . ponunssr enim AB,CD, J

*incommen.

v o
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m

mcanpmerfurabiles , Npumauemergo mugniindo aliqua relie 1
q-m rmdmmmsnnn'zm wesiswr o Quadefl propsfisih
q LLTEBR, (ﬂ‘kof demonﬁuhqu .

ER T T RSO

Sl duabusm nmdm:bus commcufurhbn
Hbus ofitis, detrahatur femp minot de ma
iore, alterna guadam detra&ione : Mcucxut

aiai

qmdm e qmmdemem. .
: : RS I I RAEE R U Tt
'ﬂl_mn ﬁmmr'hqummpmmtm, M 2
12 anagnitudivits.y incommeefurabiles ;msdeminfiranip| .
6t thearémars . Buctides .. Qpnlhf:’ dbﬁnduﬁi pmmr R
ensim commenfurabides .
FTAQYE fxdcnlmdtgmﬁm, udqum .
magnisudines propofita., St commenfurabiles , nes we ; Num
deve atia fompro minare dn muione,.ak erna quudum doarufie.
meyfs. delidsun quapiar mesiatwr pr acedmzem | mmmag-ﬁu& :
dines propefivecommenfirabiles joom -illa exdem voliquir |
viator vowamqubmigmicndinem propofisam, uy conRia exdei| . -
mﬁnﬁmmmbn‘mr feholy vExeommimqned|
veligna magnitwdo F B ymesiri dissbasur prievedewiem ED,| .
Tuﬂm mds?mzl.mm “wiFdngue ):;gnmo*
inem A ByC D . \Siivero munquam veliqua magnibiide
cedensem nl’mm ,frz:ﬁm mnds:oqn mnmwknﬁonb}s
dex evum; 4wt Ewclidns

.PROBL. ‘1.‘P-R'OPO'$ 32 | .

 DVABVS. magmtudxmbus commen
furabilibus datis, maximam earum commi
nem menf{uram inuenire.

D A T A5 duz magnitudines commen(ira biles fi int AB,|
CD, quarum oportcat maximam menfuram inucnire .
. | Quoniam AB,CD,commenfurabiles funt, fit ut.fj mipor

\An,a maiore CD,iem&a qnmsyowﬁamglk
&ED,

L O R




2. prom.
% 3. prom.
3. pren.

3. prom,

o sewm

¢ P EVCLID. §BOMB”

& D, detra@i cx A B,quotics porest,wchirquat FB, & o
femper fiatalterna quadam drerations; vande reliquaquey

. ' piam maghitude praceden-
Arpp—EB o P g 4

ghituditum A 8,C D. Q uod enith utrindie mictiatar’, id
oftendemus. Q uonid ¥ B, mette’E P58t E'D; hetittinr AX;
mctietur quoq; FB,ipfam A F. At metitur FB,& fe ipfam:
igitaur F -B,vétant A B, mevictur ratqueadeo Scipfams CE,
qui A B,metitur.. Ci ergoyk ipfam E D, mictiaturs moties
turquoq; FB;tord CD, Mearitytergo# Byutrangs A B,C Da
Quarcutriufque AB,C D,communismenfutaeft F-B.::..2
3 Q_ ¥0.0 . asem FB,fit manima carum communis men-
(‘:‘ua,gta probabimx:‘s Sinoneft mdximﬁ.ex_it-‘aliqgmlin, >
B0 L3 wm menfura, maior quam, BB« Sis crgo; (i feri.
£ct,G, illasum communis mglfl:r:,maior,qunn FB.Q.?;-
giwus G, metitur wranque A B,CBymetitue autem & A B,
ipfam CE 5 metictur quoque G, ipfam CEsAt metisurquo-
que totam C-B. Igitur G, réliqnam quaque ED, meticear.

tur. Quarccum G, totametiam A B, matiatuf ; metiosr,
quoque cadem G, reliquam FB,maior minorem,. Quad.«eft,
abfurdum.. Non ergo maior magnitudo,quam F B,codor
munis menfura ¢ft.iplarum A B,C D, Quass F By maxima
.earum communis menfuraeft, :
Qyon gp(nor_,magnigdo A B metiagur- mpiorem
A B~ €Dk uedarataex € D, i

S ;1 rirbanm mexima menfusy ¢5-
munis ; ¢ & feipfam metiatuf. Duabus ergo magnitudini
bus fommcnfurabilibus datis, &¢. Qudd faciendum erat .

COROLLARIVM.
¢ Ex hoe in;nifeflum"cﬂ,quod mag.r:nitudo metiens duqsz m;énj-
tudines , metitur & maximam earum menfutdm communem, * -

s Ry 5 c1Tva hocex ea parts demdnftrationis , qua oftenfunt

' tem meniatur, per 2. theor. §
v& 3z w.‘;:w.'przcgcndlsfchdiLMaﬁtur'
RN oz, m BBy reliqua. prepcedentat
‘g-f_,l)’,—Dic'd? Bl i am EB, reliqpa prgcedent

mam menfuram commynem ma-}

Metitur autem ED,ipfam A F : Ergo & Gyipfam AR, metie |

Cr——t—+—D  hilrclinquat; ericipfa AB,am |

R

i B'B; efic. maximam menfutm communcm. iplamm A B, € D,
Jla N Demen-




- L.

mL‘IGB-E‘K@'-X"‘m to

Demon oft jbi;magnivdinem G, i metiatur i q-
dises A B ED\. metiri q‘noggqne‘pwmlm menfuum ';O.g‘
| demque oft ratio dé caveris. © ° ) S

SR B scuoztou( e
1 - tu-.uan\n

El his; que diéia fins, smum dtfﬁcde cmf donn N
: quo:lubn magnitudines proyo]' te fins cmn[ur‘b[q N
|me . Sintenim sres mgnmodmu Ay B,y €. anexp-
| rior per ea , qpa ad propesca Jus- i il

Lius lib, dsewimus , an dwe' S, ¢ * ;___{ VI

1B, commmﬁorabtlu [fint, an non,

1 Qs fi fuerlns incommenfirabiles j}mwm‘ 6]’1%57‘ tres
§AyB, C, :jfc mzo»wcufm-cbdud dmdlgm qn po -q
{ commusiein menfuram, pfoym' mc nlﬁnji*lb
{dines A, ¢ B. R B 1 £E S fﬂ\‘b’l ,.:_’,.T
S1 veroe A, B, fumm comnm]nubdu 3 fis carnm ma-

é- Dscum Eymesisur D; 6 D,:pﬁ.nx,& Rymaticnr quw

B 2 Ejplu

i

e R — R o Tt

Xime commutris wenfiuvsimemsi. J‘.,._.,..q. Va2 pedecimi,
u-.D,qmﬁmmamr I AL PSRRI ki TNG] RN
”Mm <, manifeffom afly;.. DI—'I" — .‘.',4."1 SERY1 EREITEH] .',F‘
tres: lmgmtudme: Ay By i€y i D RYTRNETPEN n;
cotnwenfirabiles ; ¢ﬂ5 5 £ }ubunt communem mnfq..
ramD. - : R ]
iQvop £ D,maxnu mnﬁ.ra hugmtlcdhrum A58, )
non mesiasur € 3 erunt €, & Dyvel commenfutabiles 'nl pom | 3
& fiens incommenfirabilesy eruns quogue omm sres J,.l, Cali .
invom abiles . Sienimere- i G nol)
danenr cfflexwmmenfurnbilery - g o cnaopn >3 sl
ticmnmmminq.cmmmh,.: B . o X0 | !
menfuraipfam D, masimamamnen.:: TR |
Suram magnisndinwe, A 5 ér 8, :vgs‘ B e Mk i
'ertm‘alkbwm. propes, . Comery: it o st norg)
go eadem illa menfarametiatzr uoquo,nm’!rnﬂﬂ s 0’ B it g
incommenfirahiles.; Qyodaﬁmu lypwheﬁm. Bt
$1 vewo.C, & Dyfunavom.. .
meﬁcralnln eriis qRIGRITE Ay ! Py it :
B,C,comenfavabiles Inuentan, Chob—tred, - 0] e 8
E,’a;uunma miéfuraipfarem ¢, Py——ET .43 decimi,

(2 pron.

s i e s
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 E, ipfae A0 B. Qyare cumi vadem E mesiaswnqmoque €;me-
sletur’ E, sres magnitndines AJB,Cy Ac propsere commenfird
biles funt . Quod eff propofitum, ~ 77T hisen iy
SIMILITER ;xp orgbimYu , an ;lm'u dese magni-
sudines, quamsresyfintce der?uﬁbgu;ucc ne, Namw fs d4
te fins quacwor , experiemur id primum in rribus ; f§ gm'nqw.‘
vquunr ,; &2, Relignaaromperficionio, o devribnima
gookndinibus oft dithum, - T s o

P T T 3 U A S L S JRE T N
PROBL. 2. PROPOS4 "

-

ERIPWS: magnicudinibus cormmes.
facabilibgs datis,magiimamn - garun rienfi-

ram communem inuenire .

P & L B SRR ¥4

TUURA IR LT ekl N e Y
St n 7 datetresmagnitudines commenfurabiles A,B;

C, qiarany maximam’ menfiiram inuenire oporecas. ‘it

qj. decimi ' Dy’ maxima ‘menfigsa jpfarum’AsB inuenta. . Si eﬂr_go Djewe

itiatur queque Cyperfpicuum’eft D, maximanr efle menfu.
j ‘% i s ) '*;_t‘m‘bmni-um' tsium A,B,C. N3
¢ Bt U 1 maior magnitudo qui D, me-
E-lasatistioes - !i?i-iditnnrgmagniiudincsg& B,
| G metietur eadem,per corollpropos. 3. huiuslib maximd | -
imeafuram ipfirum A,B;nempe ipfam D, maiermagaitus
i do minorem . quod ficri nompotett s 'Si uero-I3,ponmctia
tur C,crunt faltem D,C, commicnfarabiles .. Cum'enim A ;
B,C;fintcommenfusabiles , metietor quatibet carum men-
fura commidiiipipfam P, maximamméfuram ipfasum A;
{B , per coroll. pracedentis propos ; .Gum: ergocadem illa
Fncnfuta metiatur quoque ipfam C; crane D, & C, com-

j.-’ decimi | maenfurabiles . Sit igitur £ maxmma menfura. ipfarue inué

ta. Dico B,maximam menfucim cffe datarum magniendi
pum A,B,C, Quod enim fircommuais carum menfura,
Tia fiets ia Eymetitne D, & C;-& Dumcontur A,

&% grom. | Bc B's mepictur.qhoque EipfasA , & B.. Metitur ausem &

jpfam C: Igitur E,menfura cft communis.ipGrum 4,B,Cq
Qv 0 amtem B, fit cazym maxima. menfga, hog me-J

sl




Ty

| ro omnix abfelueada crunt, ut de mibus magnitudinibid eit didki,

{®qualitarein cadem rationc erunt magnitudi.

SXLTBERYNX MG un

ido.confirmarj poteft, Sipon cft maxima,fic F, maior qui;
'K, {i ficri poteft, carum menfura communis. Quoniam
igieur F,metitur A, & B} mcdttnr‘ttudqut D; earum max;
mani menififam,per cojolt pracedentis propas. Mcerar au
tem &:C : Igitas F, metiensD,& C, metjerir quoque R, ea
rym menfuram maximam,cx eodem coroll. maioz magni-
tudo minorem, %l_:pd eft abfqrdum . Nopergo maior
magnitudo quam ,msgnfrﬂdint's A,B,C,metitur; Ac pro
pterea B, maxima éft catuth coinmunis menfura . Q aaih
.ob rem tribus magaitaditibus comméfurabilibus datis; e
Quod crat facendum. . .
COROLLANIY W'

Av»3x Y3 quegueex hoc eolliglmr, wod nas:imdo metiend
ties magnitudihes ; metitur qioglié maximam eArum menfayam
eommunem . . Lo o T

IxrsxT¥R autem hoc ex uliima parte demonftrationis .
Oftenfum enim et ibi , magnitudinem £, 6 metiatur ipfds A;8,C;
metiriquoque B, maximam illarum Sommmaem menfuzam .. Ea-
demque de cgteris eft ratio, - . .

S Mt 11 thbdo, pluribud magnitudinibus commesfurabilibus
daus , quam tribus, maximam earum furam commv inue-
niemus ; locumque habebis hoc idém corollarium « Nam fi darz
magnitudines fuerint quatuor;, inuenienda erit primpm nrakinka
menfura communis trivm magnicudinum ; Si qamque, aecipien-
da erit quatuor maghituditfum menfarh maxima , &c. Reliqua ue-

LEMMU.

+ $1 finrqtiotcutique magnicudines; 80toti-
lém etiam numéri, qoi bini in eadent ritiotie
umantur, in qua. binz magnitudines ; Etex

nes & numeri, . ,

SNt quotengi magnitudines A, B, €, Diin
eifdem rationibisyin quibas totidé numeri E, F,G,H:
Vi quidens Ayad B,i5a Eyad Figr ut Byad Cjita Frad
_ _ B3 Gy

”~
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Pl G 0L, adl D, componttuy
T Haae X propartionibus’ A, ad

proportiontibus Esad F5 Fyad Gy & 6 »ad H.i perfpi-
cuum eit, cum proportiones componentes-proportio=

proportionem E, ad H , componsunt , & compofitas

pﬂﬁt“m. - “ s N T I TP
' I'D EM fequitur , f§ magnitudinum ; ¢~ numero=

B~ . Fy12, twbata,utinboc exem-
r.CH.n «..,,...G’.. . l . . ﬂ‘t'
i : 4 - ploapparetsin quo estyu
DET g6, adByitaGyadHi &
M-8;4d Cyita F,ad G5 o ut Cyad Dyite Eyad F.Ea-
:de m cnim prorfus eft demoniratio . .

: STHOLION,

- ¥ & N 1AM - precedensi lemmate & in. propofisfane,
que fequisur, ¢ in alijs hmlsis, yiendum wobis evit 5 placuis
illud hoc loco brewiter demonfirare g cum non facile videatwr
éx demonlfivatis fequi . Nam magritidody ‘umerus dinev(d
génera quaniitatis conflitusnt : At propersio ex squalitare sm
pracedentibus libris offenfa tantii efF in quantisasibuseinfde
generis 3 In numeris quidem lib. 7. Libro wero § in magnitudi
wibiis . Qanqmam demonfbratio in quinto lib. falta, etid ad hoc
lemmasransferripoffit , cii omues demonfivasiones illius libri
numeris quoqs comenians . Vel certe démonfiratid fasfa in 7.

we kg Ly - Exde - files Jibl6.angbis deson |

85 Byad €5 & C.ad D-s-quam propariio E, ad H, ex

nem A, ad D, equales ponantur proportionibus, Iqua -"

praportiones,nempe A,ad D, & Eyad H,equales ef_ |
feshoc eft sefic ut Ayad Dsita Eyad H. Quod eft pro~;

¢ Byt F, 1 ‘firata funt ;4am propor-

Mygey . Ey3.  tumproportio fuerit per|

lib.huic eideni lemmasi -congrucsy cum magnisudiies- A , By
o 3 ) C, D »
i
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&, D, queproportiones habems .c_a@t-; ?uc numeri X F, G H;
rasionem induant numerorsim, "' e T

" “THEOR.3. PROPOS. 5. -

merus ad rmerum .

SINT maéiiit’udihés’commenfﬁfabﬂes A,B, Dico cas

ad alium numétum. Sit enim earum maxima menfura in.

uenta C :Etquotieséare 5 [ D,

petita metif A, toties uni- 'A"'"'"""""‘_ AR
tas répetita’ metiatur nu- %"‘H NS rj:,”'--‘.""
micriim D : Et quotiesea o+ e B ._1
deiri'C,fepetita meticur B totiei unitas repetita mediatur nu-

{meri B. Quoniam igitur magnitudo C, magnitudinem A,
& ihiras hum¥ruin D, zque tnctitur ; continebit aqualiter | :
fMagnitudo A ;magnimdin& C, itqs numerus D, untacem. |’

C.ita numerps D,ad unitatermn :Eft am |-
Jt& & ut C,ad B, ita unicas ad numerii B; quod C, ipam B, |
atq; unitas numeril E,zque metiatur , Igitur pi&ma praecg. |
dés,eritex gquo,ut A,magnitudo ad B, magaitudiné,ita D, |.
numerus ad E, humcérum, Comenfurabiles ergo magnitudi]

O;Earc critut A,a

nesinter € rationé habent, &c. Quod erat dembftrandum.
.SCHOLION. . ...

- crm Euel‘uff: ad demonfirasionem huins thesvemais affu.
mat Waxiind comuné menfur& propofivavil magnisndiind con¥
 furabilii,qualic fuit Cip[ark A,y BsperPicuii eft Jineas de-

ration habeds inser fe,qud numerus ad nameri, Hen.fole c3

munt recipitic méfurd,atqs adeo ip eic demsfivasio loi babes.
- OV oD filines m-,;déh'rid -':m,eamnfmﬂ,

bent cbmuint,ipfisq; dembfy atio

- COMMENS VR ABILES magni|
tudines inter fe ratonerm habenty quamnd- |

habere proportionem inter fe,quam fiumerus aliquis "haber|

bere cffe;longismdine,fr op id ptrésia quoqs comenfurablles, us | |

quid? -earii quadypen snter fe ratjoné, gud numerns |
d»umrﬁ.guiafamﬁm}ilia%.yq;iiciﬂemmf"'i”,‘ ‘
i%s theorematis conenit: At | |

#pfa linea meqriaqui, ik G givvidine incomenfir abiles ci fink,
.‘ » <t . . .

4 com-

5

PR
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6.

TN gropohss duits pagrisudinibo commenfiva

fﬁmﬁ:.menﬁrq Joni exfﬂ'te,:‘a'Gepﬂofﬂ.icrgg huiss theoremd
is demonttrasio in ipfas conmenire pullo wodg posefts -
E x demoniFratione porre einfden: huius sheoremaris ligui-
o conflaty coipmiewfir4Gillint magnisiilinuns propertionem
¢ eam,quiam habent nwmeri , per gnos eorum commuinis men
Wra-maxinia ffad metizur . "QNprfum ei¥m (7F, cam bapere
: roportione magnisudines
Attt Dy ¥ Ui B, e
BH—I Ve E 3 - -u.mu.'D“b E; pev quos. fiiv
e L I ¢' RN 1’,"?‘5“.‘_’?{"15;’!!‘“/;;474.53’”'1‘
iwnis muxima Coip[3s metit Ll
ilibus A, & B, libeas inuenive quam proportionem hateans
lv" nmﬁcrf;; fm‘imﬂ.nzmri ?D ,f & B, quos vitss
Ex[ne, ac communis magnitudinum commenfurabilivm A, &
, menfura maximk C, ipfas magnitudines metitur.. 'prl 5
demonfircsum eid,magnisudives.d, g B,proportionem habés,
'q‘-mnn-trt'D,_di'E. . e e "
"Qyop Ji loco maxime pgnfisre C,[ymamps aliam gui-
Cuigue comMTUNEN €AT UM wenfuram y nihilo minus - hoc theor
TR b 4 D & - fema demonfirabimus eodd
¢ H' 4 -ttt Vn:"- s, - Orgumenso, Quinis exim
Bttt E y numeri D, & E,maiores in
ST St seniantur in bac pofterivri
demenfiyasione , quam in priovi ; habens samen eandem propor.
tionens csm illis , ns ex appofisa fiywra appares. Quoniamue
re in prievi demonflratione numeri inuenti, funt minimi em-
hium eandem cum ipfis proporsionem hubensium 3 proptevea
form» Eaclidas indemonfivasione maximans, communern menfu-
ta affwwep fis, & non quamiibes, lices id necefJarium non fi&,

'THEOR. 4. PROPOS. 6. " -
$1dux magnitudines inter fe proportic
nenrhabeant, quamnumerusad numers ©
commenfurabile$ erunt magnitudines.”
H A 3 & A N7 -du magnitudines A B, cam proportio




nem quamintimeri C,D. Dico A, B, h;é;ﬂ'udinei;f& b
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menfurabiles. Quoriesenim unitas continetur in numeio
C, intotzquales partes diuia intell:gatur magaiudo A,
quarum partiii unigqua- A gttt C

lisfic magnitudo E. Dein- B =+ v %
de queties uniras repetita % it nI; - @s.
metitur nismerum D, to- » 3
ties magnitudo E,repetita metiatur magaitud inem quandi
aliam F . Quoniam igitur magnitudo E,cotiesin A, conti-
netur, quoties unitasin C ; contincbit xqualitee A ,ipfam
E, & C, numerus unitatem. Quare erit A, ad E, ur C,ad
unitatem : Eft autem & ut E , ad F, ita unitasad D, quod
E,ipfam F, & unitasipfum D,eque metiatur. Iguur per
lemma propos.4. huius lib.crit ex 2quo,ut A ad F i:a C,ad
D : Eratautem ctiam ut C, ad D, ita A, ad B, Igitur crit ue
A,ad B,ita A, ad F 5 ac propterca B, & F, magiurudines
xquales inter fe funt. Quocirca cum E, :pfam F, metia-
tur, metiecur quoque cadem E,ipfam B : Mcticbatur autem
& ipfam A . Igicur magnitudo E,utranque A, & B, meti-
tur ; Ac proinde A, & B, commenfygabiles funt. S igizur
dux magnitudines inter f& proportioné habeant,&c. Quod
crat demonftrandam.,

A 1171 5 R ‘Quot funt unitates in C,in tor partes gqua
les intellizatur diuifa magnitudo A , quarum partium um
aqualis fi'magiitudo B. Quoniam igitur et ur B, ad A,
ita unitasad G, qued E, ip-
fam A, & unitas ipfum C, ¥, Vni-. -tas,
Tque metiantur; ponigurqs A r—t—tepef G, <.
ut A,ad BfitaC,adD;ent B = D, 3.
per idem. demma - fypetius, |
ex zquo,ut E,ad B,ita unitas ad D : Metitur autem unitas
numerwm D. Igicur & magnitudo E , magnitudinem B,
metitur : Metitur autem E, :p(am quoque A . Igitur A, &
B, habeates eandem communem menfuram E,commenfu-~
vabiles funt . Quod eft propofitum.

COROLLARIVM

Ex priori,au&m demonltratione theorematis "aperta eft nobis
uia qua lincam sc@am inucniamus , ad quamn 12 e habeac gnzuis

e ——

9. quints.

1. defim.

alia




Q.

6. decimi’

s R C,'s, " in tot aquales partes, quot

: %:o—-c i Vni- ,tas. anitatesfuncinC; & fumen
il F ==t " D,3. da alia linca Py tot earundem

Jin D. Hoc enim fi fiat’, erit A,ad F,ut C,ad D, ut demonttratd eft,

‘ iy ‘o ¢ utnumerus ad numerum, Si nadque in-
. éw % uenienda fic linca,-ad cuins quadratum

;| abfurdunt .'ponuntur cnim ingommen furabiles.Non fpitur

‘alia daW redi linea; ut numeéras ad numeruin . Nam fi irivenievithe
fitlines,ad quamita fe habeat linea data A, ut numerns. C, ad np-
: merum D; dinidenda eric A,

paitium , quot . unitates (unt

.- Huwc rurfys apparet, quanam arte poffit inueniri lin€a reQa,
ad tuius quadratum jra e habeac quadratum alterius date're@a,

) Pt , _ ita fe habeat quadratum lin¢z datz A,
- F W Di3 yenumerus C,ad numerum D;inuenic.
da eritptimum linea B,ex i js,qua inodo diximus,ad qui fic fe ha-
‘beat A,ut C,ad ' D: Deinde accipienda inter A, & Fymedia propor-
tiohalis G . Erit enim quadratum ex A,ad gnadratum ex G, uc C,
.numerus ad numerum D. Cum enim tres re@z A, G, P fint conti-
nue proportionales, erit ex coroll. propos. 20.1ib.6. ut’A, ad Fyat.
que adeo de nitnerus C,ad numerum Ba (cum fic ut A, ad F,ita C,
ad'D; ) fic gnadratum ex A, ad quadratum €¢x'G ; &um. quadsata
omaia fint fimlia fimiliterque defcripea, Y ,
. SCHOLION. .
IN hoc eiam theoremase manifeftum eff, lineas proportio-
mem babentes quamnumerus ad nwmerwm , commenfirabiles
effe langisudine ¢ potentia, 10 amutem posentia tansum; quo-
niam habens, us ex demanfiratione confias,menfuram comms-
nem,quemadmodum ¢ magnitudines A ,do Bymenfuram cor
muncm Ehabere demonfivasumeft,,” o

- THEOR. 5. PROPOS. 7. -
INCOMMENS¥RABILES ma-
gnitudines inter {e proportionem non ha-
bent,quam numerus ad numerum. -
$1 N T incéméfurabiles magnitudines A, & B, Dico eas
fy— proportioné nd haberey; quam habet nu
Bi—i .- megus ad pumerd Sienim A, & B,pro-

o . portionédicantur habere, quam nume-
rusd numerum ; erunt ipfie cdmmenfurabiles, Q itod eft

A&

-
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A, 8 R,proportion& habét,qui numerusad numeri. Qua
‘reincommenfurabiles magaitudines, &c. Quod oftenden-
dum arag, -, - i
. : scHoLION.

Qvocy nQ v.3mdo linceincamenfurabiles fint,Fue
longitudine &y posentispfine longitudine Tantum, lemper collige
miis eas ro!ortiomm non lmberg » quam sumerns ad numeris,
»r vulctheorema . Nam alize,ui demoniFrarum efijefens lon-
ghudine commenfurabiles, Quednon posRur. ., :

-+ THEOR. 6 PROPOS. 8.
SV AT P N S Y I A PP L
'S I duz magnitudines inter fe proportio
né g habeant, qui nuinerus ad numerd:In-
commen{urabiles eruntmagnitudines .

No n  habeant magaitudines A, & B, inter fc propertio
nem,qui numerus ad numerii Dico eas. incomenfurabiles
effc. Sienim A, & B, credancir cffe ¢5- “A yot
menfurabjlesserit earii propartio,qugnu B by

non habere proportionem, quam numerus. ad numerii. N
i}itur coméfurabiles funt A,& B. Q ibdreatlduz magnitu
i

"t " SCHOLUON.:«

v oD [ linee proportioners non habeant, quam nume-
rus ad numernmyert ipfe neceffaris, éx boc thecremate,longs
sudine incommenfueabilessalioquin profm:’pni hiberée, quam
numerns ad humernmy vt ad propos. .himins lib, demonfivemi-
mas. quod efd consrahypothefim . Non an:é colligendsi eff ex hoc
sheoremase,lineas,qua propertione ni habent, qud numerus ad
numersi neceffario &r pottria incdmenfirabiles effe, vt manife-
[ eSF ex demonsEratione. Nen enim fequitur, i potentia sanths
fins cimifurabilesyeas proporsiont habere, qui numerns ad nm
mernm , vs in demonfiratione theorematis affwmitury immo

nnlio medo salevs proporsionens habere poffuns , vs in fiholis

[ —

nesinter fe pportioné habedt; &c, Quod erat aftédendih

O.

13- decimi
meri ad numerum . Q uod eft abfprdum, . popuptur cnin; '

.
*x

frogo.r.
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propos. . huine lib. decuimiis. Solum igitur infersar ex’ huivis |
theoremacis demonfivavione , lineas proportionem- non' huben.
ites , quam numerns ad numerwm , lengisudine offé imcoie
menfurabiles. o

TEMM A

~ S1 fint tres quantitates continue proportio
nales, & aliz tres continue quoque propottio-
nales ; fitque ut prima illacum ad tertiam, ita
prima haruni ad térciam : Erit.& u¢ ptima illa-
rum ad fecundam,ita prima haram ad fecundi.

S 1N T continue proportionales tam quantita-
tes A, B, C, quam D, E,F ; fiue priores in eodem’ ge-
mere fint, in quo pofkiviores, fiue non ; firque it A, ad

A _, Di3g GitaD,adF. Dico
BE——— . 5213, quogus cfput A, ad
T e Fsr. “B,(M'D', adE. -Q"O'
niam tam proportit A, ad C,proportionis A , ad'B,
quata proportie D,ad F, proportiones D, ad £, dupli
cata eSt; ponumturque proporsion s A 5.4d G, & D,
ad F, equales; Erunt quoque proportiones A , ad
B,¢r DyadE, equales , %l_mndaquidem earum pro-
portiones duplicate aquales fimt. ~

I'p & M fequitur 5 [i plwres quantitates fint , qua
tres ; fi tamen 1 quagnor aflumamus triplicatam pro
portionem loco duplicat £, ad demonsirationems & in
quinque , quadruplcatam, e, .

THEOR. 7. PROPOS. 9.
QYV AE arectislineis longimdiné com

[ 4

_menfu-

\



- -

furabilés . 'Dico tadrazum ex A B,ad quadratum ex CD, |
a

#PHLIBER 9. X. % 15

menfurabilibus fiunt quadrata; inter fe pro |
portionem habent , quam quadratus nume
rus ad quadratum numerum : Etr quadra-
ta inter fe proportionem habentia , quam
quadratus numerusad quadratum nume-
rim ; & Jatera habebunt Jongitudine com-
menfurabilia. Que uero areétis lineis lon
gitudine in‘cor/nmcnﬁlrabilibus fiunt qua-
drata;inter {e proportionem non habent,
quam quadratus numerus ad quadratum
numetim : Et quadrata theer {e proportio-
nem non habentia, quam quadratus nume-
rus ad quadratum numerum ; neque latera
habebunt longftudine commenfurabilia. .

SINnT primdm &z AB,C D,Iongitudine conimen-

proportioném habere,quam numerus quadratus ad nume- .
ram quadratam: ‘Quoniam re&x AB,
C D ,{ongiadine funt commenfurabi- :
les s erit A B,ad C D,ut numerusad na- . decimi,
merum iSi"ﬁl_t“ B humerusad numeri A BC D
F; quadrati autem ipforum E,& Ffint g 5 F,3.
G,&H. Qgéh'iéth'igitur et AB,ad G,, H,o.
C D, ut E,;numerus ad numerum F : ha- ’

ber aurent quadratum ex A B, ad quadratum ex C D, du- .
plicaram proportionem lateris A B adlatusC D : Item 20 fexss.
& numerus quadratus G, ad quadratum H, proportionem

habet duplicatam latens E, ad latus F 5 Erit proportio qua- 11.e6awi
dratiex'A B, ad quadratum ex C D, cadem , quz numeri
quadrati G, ad numerum quadratem H ; quandoquidem |

ambz hi propoitiones, duplicatz fynt proportionis @qua-

lium. Quod eft propofitum. :
Ty

i
|

“All'rll.

e
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iy

1. fexts,

1. fesus,

20, fexti. i

11.0F auni

A vt eRr. Vofitaeadem conftru@tione ,gontinq:amr?
reltangulum B B, {ub rcftis AB,C D . Et E, F, fe mutuo
mulciplicantesfacian‘t 1, qui medius proportronalis et in- |

Co ter quadrates 6, H, ut,
conftat cxdemonfiratio |
ne propos.: .lib. 8. atq;"

" D

BEI AEEB c@ adeo in proportiope late|

- ris E,ad latus F, ut dixi-
& BC DADC D o0 {cholio ciufdcm[
‘ E, 2. F, 3. propos., Quonia ‘igitur
G,4+. L,6. H,o. eft AByad C.Dyut B, ad

) F:Viawt¢ AB,ad CD,

itaeft quadratum ex AB,ad retangulum BD, obeandé al-
titudinem A B, i C D, ponaturbafis reGtanguli; Jgem ur,
E,ad Fitaeft G, ad 1: Erit quoque quadratumex A B, ad]
re&angulum BD,ur quadratus numerus G, ad numerii 'I. |
Rurfus quia eft AB,ad CD,ut E,ad F: Vtauté AB,ad CD, !
itacft retangulum B D, ad quadratumex C D, ob eandé.
altitudinem C D, fi A B, ponatur bafis re@angul: ; keém ut
E ad F,ita cft Lad H : Erit quoque re&tangula B D,ad qua- |
dratii ex C D,utl,numerus ad numerum quadratum H.
Q uare tres magnitadines, nimirum quadratum ex A Byre-
¢tangula B D& quadratiex C D, in eadeé ratione fynt , in
qua tres numeri G,1, H. Igitur ex xquo,per [¢éma ppos. 4.,
huius lib, erit quadratii ex A B,ad quadratiiex C D, utnu-
merus quadratus G, ad numerum quadratum H. Q uod
eft propofitum. ] .
St fecundo quadratiiex A B, ad quadratiex CD, ue
pumegus quadratus G,ad numeri quadrari H.Dico reCas
A B,C D, eile longitudine comenfurabi-,
les. Sint numeri k, & F,latera quadrato-
rinumerorii G,& H,utin pronifigura,
A BC D Quonidigiturelt quadratii ex A B, ad
. k2. Fy3. quadratum ex CDjuc quadratus nume-
G,4 H,9. rusG,ad quadrati numerum H : Habet

. autem qundratum ex AB ad quadralum
¢x CD, proportionem duplicatam lateris A B,ad latus CD;
Item & quadratus numerus G, ad quadratum numerii H,

proportioné haber duplicata latenis E, ad latus F : Bric pro-]
portio
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portio lateris A B, ad latus C-D,quas lateris E,ad latus F;
quandoquidem harum proportionum duplicata proportio
nes,zquiles funt. Quare cum re&x A B,C D,proportio-
nem habeang - quam numeri: E, F ,.iple commen(urabiles:
crunt ldngitudine v. Q wod ¢ft propofitum . C

A t v'T 5%, Repetatur conftructio figura pofterioris.
Quiaigirar eft ut A B,ad C D,ita quadratiex A B , ad re-
danguly B D:; Irgue AB, rurfumad C D, ita re@angulum:
BD,ad quadratia ex CD,ut fupra diximus; erunt quadrati
ex AB,retanpula B D,& quadratii ex C 1), continue pro-
portionaliain ratione lincx AB,ad linei C D : ‘Sunt autem
& numeni G, 1, H ,continue proportionales in ratione nu-
meri E,ad numerii. F,ut fupra oftendimus ; poniturg; qua-
dratum ex AB;ad quadfatum ex'C D, ut quadratus nume-
rus G,ad quadratda numerum H. Igicur erit per lemma pra
cedensAB,ad CD,ut G,ad 1hoc cﬁ_’,uf E,ad F; Ac propte
rea A B,C D;reétz, proportionem habentes, quam numeri
E,F, comenfurabiles funt longitudine. Q uod eft propofita.

S 1 N1 tertiore@ta A,B, longitudine incommenfurabi-
Ies. Dico caria quadrata proportioné non habere ; qui nu -
merus quadratus ad numerit quadratiis Si enim quadratii
ex A,ad quadratiiex B, proportioné di=
<catur habere,quam numerus quadratus Ar———
ad nnmerum quadratum ; crunt A, B, B
longitudine cdomenfurabiles,ut iam eft demonftratda. Q ued
cft abfurdis. ponuntur enim longitudine incommenfurabi-
les. Non erga-quadracumck A; ad quadrarum ex B, pro-
portioné habet,quam numerus quadratus ad numeri qua-
dratum, Quod eft propofitum.

¥ A R'T o ,acpoftremo quadrati ex A,ad quadratiy

ex B,nd habeat proportiong,qui numerus quadratus ad nu
merii quadrarii . Dico eas longitudine effé incémenfirabi-
les. Sienim longitudine comenfurabiles credantur; habebiie

cari quadrata,ut eft demonftrati,proportioné qua quadia |

tus numerus aJ quadratii numerd . Q uod et abfurdd. po-
nuntur enim non habere. Non ergo longitudine <dmenfu-
rabiles funt A , & B. Quodeft propofitum. Quapropter
quz a re&is lineislongitudine comméfurabilibus fiunt qua-
drata, &c. Quod crat demonftrandum. .
' ' COROL

——

6. decimi

1. fexsi,

6. decims. -

et
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etuany ol

6. decimi

§.defin.

3. define
6 decimi -

- . defim,
i8decimi,

' commenfurabiles, ut confiat ex fecunda parte

,longirudmef.m POLERtIa €O

LS OROLLBVARIVM, Lo e
- IS : PR PrY S AT  SUUIOY L SRS
E x: his' minifeftém et , reQas lincas , qwe. longitudi-

.1.ne funt commenfirabiles’] oMmnine & powentizeRameniu-

sabiles e(fe : Q uaruent pptentin commenfurabiles,-non-om,
nino & longinudine. E¢que longitudine. mcommenfurabi-
lles (unt, don omnino:&poteatia incothmenGasabiios: 0
uero potentid incéiminenfurabdes, Amnino &langituding
incommenfurabilesefle. T I S ¥ B8
Qv @ N.1.AM ‘quadiaga linearum lopgityding. sommenfurabiy
lium proportionem habent, quam.quadratus numerus ad quadras
‘tum numerum,utin hoc theoremate dembReatuin €it, hod eft,fitm |
-plicicer q1am numerus 2d ntimaram ;- ipfa comménfor Mifa ering
: Ac propterea fefacera iplorum péatentia’ commenfimabliia exifbics
Quare inezlongupdsg cémmenfuratules, omnine & pawcpsia cl,
menfurabiles fuac. .. ... .
D 11 N p xqvia lincz, quarum quadrats proportionem on N2
bent,quam quad-atus nitmérus 4d:quadratum numerom, Fed tamé
uam nuinerus fimpliciter ad numerum, potentis guidem Eomnnsen
{urabiles funt.cum carsm-quadrata commen(yrahikia fist 5, ot don.
gitudne neguaguam, ut in. hoc theoremace it oftenfum ;. pesipi- |
cuum eft,lincas putentia commenfurabiles, non omnino & longita
dine convhén(urabiles ¢ffc, Solum cnim ez linex potentia com-
menfurabiles,quartimy guadiata proporsieném habent quant nune
 rus quadratus ad nymenum -quadratum-, longitudine quoque {ong
nﬁ:uius theorematis,
R v = 3 vs quizdinex,quarum quadrata proportionem non ha

' hent, quam numerus guadratus ad numetum quadéarem , fed ra-

men, quam nawerus kd Humerumyincommenfurabiles quidé foat
{irabiles,ac modo.diximyps 5 liqui
do conftag; Liness lapgumgline incommenfurabiles, non ammina &
putentia :ncommenfuzabiles effe . (Llum enim ez linez longitadi.
né incomménfurabilés, quarumi quadrata proportioné non habene,
quam numerus ad numcrum , pétEntia quoque jugommenfsrabi.
les font,cum earum quadrata incommenturabilia fint,
PpsTREMO lincas potentia i ncommenfurabiles, effe dmni-
no & longitudine incommenfurabiles, perfpicuum eft. Nam filon
givudine ¢ffent commenfurabiles,omnino & porentia commealura
iles forent, ot parer ex primd parte coroHarij. Quod eftablurdi.
Ponunrur ¢nim potentia ‘incommenfurabiles. - ob rem iy
nez potentiaincommenfurabiles, omnino ‘& longitudine incom-
menfusabiles fuac. C

.. ScHOLION. _
¥ T antesp feopies priovim duarwi pavsium buiistheore

___wmatie




l tes tamen proportionem 5 vt in Arishmeticis ¢ff demonfira-
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masis planiue perfeliinfgs percipiaswr, diligenser confideran
da funs hec , que fequunsur . Primum lineas veffas longiue
dinqcommenjgm[zile:, quarum qu.zdmm, ex prima parte theo-
\vematis , proportiongm habens , quam quadratus numerus ad
quadrasum nwmerum , non folum effe eas,que numeris expri-
mi poffunt, fi cum linea Rationali propofita comparentur;qua
les funs ille y que in demonfivasione fins pofite . ( eft eniin re-
fa A By, & CD,y3.)vernmesiamillas o que rullis pof
funs nymeris efferri, ¢ cum Rationali linea propofita confe.
vantur ; Deinde e consrario,quadratainter fe proportionem ha
bentia , 7uam quadrasus numerus ad quadrasum numerum ,
quorsm linee, few latera |, ex fecunda sheoremasis parre lon-
giswdine funt commenfurabilia,non folum ea effe intelligenda
que continent sotsdem quadratas menfuras aquales illis , in
quaé quadrasum Rationalis linea refoluitur, quot funs wnita-
tes innumerss quadratis y eandem cum ipfis proportsionem ha-
bensibus 5 cusnfimodi funt quadrasain demonfiratione deferi-
pia :( contines enim quadratum ex A B, quasuer menfuras
quadratar » & quadrasum ex C D,nonem ; quot nimirum vni-
sates [unt in quadratis numeris G,H. ) Sed eaetiam 5 que vel
panciores, vel pluves menfiorss quadrasas compleituntur,qua
Junt vnitates in numeris illis quadratis , fi-cum quadrato li-
nee Rasionalis conferansur.Sape numero enim lineg dase com
menfurabiles inter [¢ funt longirudine , fed numeris exprimi
non poffunt, properea guod Rasionali lince propofice funt lon
girmdine incommenfurabiles; Ac proprerea quadrataillarnm
proporsionem quidem habeny , quam quadratus numerys ad
qunadratum numerum , ws in boc theoremate eff offenfum , as
panciores quadrasas menfuras , vel plures continens , quam
Suns in quadratis illis numeris vnitates.Hac antem omnia per

[picua faciemus hac demonférasione .
EXPONAT VR linea Rationalis A B,expre[fa nume-
10 4.cuivs quadrasum A C, cosinebit menfuras quadratas 16,
Sint quoqs numeri D, E, plani fimiles non quadrati , haben-

twm , quam quadrasus numerus F, ad gqunadratum numernm
G, nempe 4.ad 36. Deinde fumassr veSangulum H I, con-
flans ex [ex quadratis menfuris quadrasi A C, quot nimirum

16.0ffami

wnsiates in D, numero consinensur; arq; ipft H I, quadrasum

| = . .

< agualei-

14 .ﬁcnndé

—
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{ 14 fepsimi. aquale conflituarar K L, cuius latus K M. Posftremo per ea,

16 decims,
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qua T coroll propof. 6. huius lib,oftendimus gnmeniatur refia
N_0, ad cuins quadrarum N P ita fe habea: K L,quadratum
H C refle K M, v numerus
0.6 E24 Dy ad numerum E,vel »¢
! quadratus F,ad quadratit

£4. G, G. Quonian; igisur eff ve
Q. R, quadyasus niewerus F,y ad
= quadratum numerum G,
A 4 B vel ve numerus D,ad nu-
I P merumE, videlicet 6. ad
2 4. ita quadratum KL,

L L 4- ad quadratim NP, per

confirutlionem Contines

6 autem guadraram K L,6.

24, menfuras quadraias,qua-

v 6. Be24 lium 16.contines guadra
K M o !

sum R ationale AC: ((con
Prubium enim eft quadratnm K L, equale veftangulo H 1,con
flansi ex 6.huiufinedi quadrasis menfuris, )continebit quadra
tum NP , earundem menfurarum quadrasarum 24 ac pro-
prerea M, N 0, davera guadratorns: K L, N P, erun: R. £
& R24.que numeris exprimi nequenntycii 6. ¢ 2 4.non fim
numers guadrati , eruntq; linee Rationali A B, longitudine
incommenfurabilia, inter ¢ antem ccmmenfurabilia lengitn-
dine , ex hoc sheoremase , cum eorum quadrasa proportionem
habeant , qnam quadrasus numerss F, ad quadratum nume~
rum G, Quod etiam ex hoc conEare porefl. N am cum quadra
sa K L, N P, proportignem habeant , ex coroll, propof.20.4ib.
6.duplicatam lasersm K M, N 0; fic aurem quadrasorum
?roponioﬁ;bquadm}zb, nempe Iy ad g, evit proporiio laterum:
fubdupla videlicet v.ad 2 huivs emim illa duplicazaefl, vs hicl
apparvet 1.3. 4. Quave longitudine commenfurabiles fun: re-|
He K M, N_O, cum proporsionem habeant ,quam numeres ad !
numernm . Intelligende funt ergo in hoc theoremate lines esid
slla langicudine commenfurabiles , que numeris non poﬁ}ms!
exprimi , i cum linea R ationali comparensur . Quod fi confi-|
deventur eedem linee K My N O, fimpliciter, & abfolute,nul- |
ll‘ habitarasionelinee Rationalis A By numeris poserunt effer |

ri,Cum
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vi. Cum enim progorsionem habeant [ubduplam,fi K M, dini-
datur in duas parses tquale; » dizidetser N0, in eiufiem ma-
gnitudinis pares 4.ff illain ;.fec‘bimr hecin 6.drc. At vero
he parses nullo modo aquales siit partib® linea R azionalis AB,
immo illis omnino funt longitudine incommenfisrabiles .

RV Rs VS, quiaquadrataK L, N, P, proportionem ha

bentia quam quadratus numerus F, ad quadratum numerum
G, plures quadratas menfuras continent aquales illis, in quas
AC, quadrasum Rationalis linea AB,refoluitur,quam vnita
ses funt in diftis numeris quadraris F, G; ( Nam K L, equa.
le eft fex buinfmodi menfuris, & NP, contines 2 4. At nume-
rus quadratus F,componitur ex quatuor ynitatibus , & G, ex
16.) Es fi maiores quadrasi in eadem proportione fumdtur Q,
R, ‘pauciores tales menfuras complebiuntur quadrata K L,
N_P,quam fisnt vritases in numerss quadratis Q, R jcum al-
ter ex 9.alter vero ex 16. vnitasibus coftituatur; manifefliseft,
in boc theoremase invelligéda quoq; effe quadratx proporrioné
habentiayqui-numerns quadracus ad numevii quadrasii , que
panciores quadiatas menfuras, vel plures chprehediit,qui vni
tates in illis quadratis numeris reperiuntur, [ ea conferantur
¢ii quadrato linew R avionalis propofite, Quod fi eade quadra-
ta K L, N P,cifiderentur abfolute, 5 fimpliciter, nulla habi
ta rasione quadraty AC,ex Rationali linea AB,defcripts , re.
folui poseries in totidé mefuras quadratas, quot ynisates in qua
dratis numeris F,G,vel QR catinentur N4 ff refla KM, di-
widatur in duzs parses, ¢ N O,in quaruor,ve diGum eff, conti
nebit quadratii K Lyquatuor menfuras quadratas,ér quadra-
5 NP, [exdecim, quot [cilicet wnitates reperititur in quadra
tis nameris F,G. Item,fi eade-linec fecentur in partessves; &
Jex, habebunt earii quadrasa mefuras quadratas 9.0 $6.quot
nimirii ynitates cprebediscnr in numeris quadratis Q R ,dre.
At hmbi mefure nullo modo equales funs quadratis smenfuris,
in quas quadratié A C, Rationalis linee A B, refoluitur ,

I v 8 M dicemusdeomnibus alijs quadrais , eorwmg; la-
tevibus,quorii fuperficies ng exprimuntur numeris quadratis ,
diimado proporsions babeant inter o , quam numers quadrati
ad numeres quadrasos 5 cuiufiodi funt quadrara , quorsm fu-
perficies fint 12,¢r 3.habenses proportionemyquam quadraius

numerus 16, ad quadratum nwmerum 4. &o. - A

) C 2 I'T A~

[ o—
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YT AQV E sheoremahoc intelligendum eft de lineis lons,
Qitudine commenfurabilibus inser fe , quamuis inserdum K a~
sionali linee incommenfurabiles fins , »t i fenfus. Quadra-
saque defcribuntur ave&iMineis longitudine inter f¢ com- |
menfurabilibusy licet interdum longitudine fint incommenfi-
vabiles linee R asisnali propofice,proporsionem inser f¢ habens,
quam quadyasus numerss ad quadratum numerum , quamuis }
3pfa quadrata,, fi cum quadrato R ationalis linee conferansur,
[epe numero numevis quadrasis nullo modo peffins exprimi:}
\Es quadrasa inser f¢ proporsionem habentia , quam quadrasus
numerns ad quadrasum numerum , fiuc hac quadrasa nume.
iz quadvasis poffins expyimi y ffue non o fi comparensur cum.
‘quadrase Rationalis linee , latera babebuns longisudine inser
Jfe commenfurabilia , esiamft linex R ationali fins longisudine
incommenfurabilia y &c. % -

€ OLL 1G1T Campanus ex hoc theoremate 5 in figurss
quadratis diamesrum lasers incommenfuvabilem effe longitue
dine , bac rasione . Quoniam quadrasum diamesrs duplum eft
quadrasilaseris, vs ad propof, 47. lib. 1. demonfirauimus 3
Nullaausem proporsio dupla eadem effe porest, que guadrasi
nwmevi ad quadyassm numernm, quod inser numeros duglamn
propersionem habenses nwllus medius sadat yroponionaﬂ:,w,
in ]gholia propof.8.Lib.8. ofiendimus: Nom habebunt quadra-
sum diaspesrs, & quadrassm laseris proporsionem ,quam nu-
merus quadrasus ad numerum quadratum . Quare ex vlima
parse buiss theovematis eorum lasera , nempe diameter ¢ lac
tus in vno eodemqs quadrase , longitsdine inger fe funs incom
menfirabilia . Hec etiam nos demonfiranimus in fcholio pre-
)n(/.' 8.4ib. 8. Quod samen clarius ofiendes Enciides propaf,vls

sima buises Lib,
~ THEOR. 8. PROPOS. 1o.
" S1 quatuor magnitudines proportiona

les fuerint,prima vero fecundz fuerit com-
menfurabilis ; & tertia quarte commenfu-

rabilis erit. Etfi prima fecund fuerit in-

commen-1
P ——
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commenfurabilis; & tertia quartz incom-
men{urabilis erit .

S 1 » T proportionales quatuor magnitudines A,B, C,
D, fitqs A, prima fecunde B, commenfurabilis. Dico & ter
tiam C, quartz D, commenfurabilemeffe. Quoniam A
& B, “inter fe commenfurabis ’
les funt, habebit A,ad B, pro~ 4\ tmmsmsemcmmmng
portionem quamnumernsad &, .,
numerum , nempe quam E, P bt E. 4. T
ad F:Ponitur :utl;cvt AadB, 4-F2
ita C, ad D : Igitur & C, ad D), proportionem habet quam
numesus E , ad numeri F. Quare C, & D, commenfura-
bilesinter fe fune.

S & p_fitiam A,ipf{i B,incommenfurabilis . Dico & C,
ipfi D,effc incommenfarabilem . Q uoniam A, & B,incom.

numerus ad numerum : Poniturautem vt A, ad B, ita C,
ad D. Igitur nec C; ad D, proportionem habet quam nu.
merus ad numerum . Q vare C, & D, incommenfurabiles
{funt inter fe. Si quatuor ergo magnitudines proportionales
fucrint , &c Quod erat oftendendum .

SCHOLION. I

Qv 0 D f quatner propofire magnitudines fuerint linea,
prima amsem fecunda commenfurabilis fueris longitudine ,
evit &r reviia mec longisudine commenfurabilis , v ex de.
monffratione
ofiendemus pofieriores duas proportiont habere numeri ad nu.
merum, Quave,v: in [cholio propof. 5. hwins lib.diximus,lon-
Liswdine commenfirabiles (unt . ’

S1 antem prima fecunde fuerit commenfurabilis posensia
santum , erit ¢ tevtia quarse porensia rantum commenfurabi
Uis . Repesatur enim eadem figura . Quoniam igitwr A, com-
menfurabilis eft posensiaipfi B, ersins ¢ quadrasa com-
menfurabiliay ac properea mrmioﬂ%ebxm,q’nm nu-
merns ad numerum . Ef} ausem , vt G aswm ex Ay ad qua-

- - C 3 dratum

menfurabiles funt, non habebit A, ad B, proportioné qui |

sins sheoremasis appaves . Eodem enim mode

s decims.’

6. decimi.

8. defin.

~§. decimi.




R

22, fexti,

0. decimi.
3o defim.

6. d’“ﬂ”‘o )
. L sudine incommenfurabiles fint, fiue potentia commenfirabiles

tionem babebunt,quam numerus ad numerwm,Longitudine ey

" iplarii porétia cimenfurabiles; ac proprevea ipfie potétia tanti

'menfurabiles, ¢r reliquas duas magnitadines commenfurabis
| des, vel incommenfurabiles effe.Si enim iinee longitudine fins

ARETUCLID.GEOMZ -
dratum ex B, isa quadrasum ex Cyad quairatm ex D ( qrod
quasuor linee propofite A, B,C,D,proporsitnales fins, ¢ eari
quadrasafiguye fmiles fimiliserq; deferipse ) Igitnr & qnas,

drazaex €, D ,proportionem ha- |
Y . S | :
% | aummemmaa |

bebunty quam numerns ad mu- |

€ Ve mexim, Quare comxenfurabie

D b——E. 4. F 0 - haermm s Acpropiereniine
€, Dypotentia comenfurabiles,

Owod mussmpesensia santsim fins commenfurabiles , ita mas’

nifefium fiee, Quoniam relbe A,B,cum fins commepfurabiles

potentiasantum , longisudine ingommenfurabiles funt 3 non

eris earum proporsio , que numeri ad nimernm, vt in [choli

propof. phuins lib.docwimus; Ac propserea meqs €, D, propone

goincommenfurabiles funt C,Dyex [tholio propof. Sehuius lib,
Sunt ausem posentia commenfirabilts , vt oftendimus : Igisur
posensia santum funs commenfurabiles . Quod eff propofesim .|

EADEM rine, ff prima fecidafit incamefurabilis longiss
dine 1A, evit > sertia guarts longitudine taniii incoméfura
bilis NA f A& B,fins lagismdine odshi incSméfurabilesyeniis;

comefurabiles erite, Igituryxa niic offedimus,erunt qungs reéte
€, D, potétiatdsum comenfurabiles y Ac idciveo lengitudine ).
santsm incommenfirabiles erunt . Quod eff propofitsem .
RV R sV 8._fi quatuor magnisudinum priores due frerine
linea,duc vero religue fuperficies, vel folida 3 fequesur nihilo
minus ,fi linee fint longitudine commenfurabiles , vel incom-

commenfurabiles , evit earum proportio , qua nuneri ad nu-
merum,eX s , que in [cholio propof. 5. huius libudocuimus.Cié
ergo habeant relique due magnitudines proportionem eandé,
quam linea, evit quoque illarum proportio,qua numeri ad nu-
merum y atqs adeo commenfurabiles eruns. Sivero linea longi

xifbant,fine nonynon evit earum prozorxio,qzu numeri ad nse=
merum,vs confiac ex feholio propof.7.buins lsh, Igitur neque re
liguarum duarum magnitudinuwm eandem cum illis proportio

nem habensinm, proportio cris ,que nwmeri ad numerum. Qua
Co . rein

G SERIPUBUREP
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| re fncommenfisrabiles erunt . Quod eft propofiesm. 3. decims,

EoDEM modo,ff prioves due magnicudines fuerine [u-
[ perficies,vel [olida,pofleriores vero due,linec,demiffrabimus,
Ufi planayvel folida comenfurabiliafine,vel inciméfurabilia,li
meas logitwdine comé|wrabiles effe,vel incimenfisrabiles. Si.n.
{ plana,folidane comefurabilia fins habebiis ipfa pporeioné.qud | sedecimi.
| numer? ad numerii., Igii ¢ linee eand? cit ipfis rine habéses,
propertioné habebiit,qud nwmer® ad numerii;ac propterealogi
tudine comefurabiles eriit, vt dixim® in ftholio propof: 6. huius
Lib.Si vero plana,vel folida fint incmenfurabilia, no habebiis
ea proporsioné,qud numer® ad numerii I¢it neq; linee e 1dé cid
ipfis proportioné habétes, proporsiont habebunt, qui numerus
ad nwmerii . Ergo longitudine incommenfiurabiles eriit per ea,

que docsimus in fcholio propof.8.huins lik, Quod efl propofiti.
LEMMA,

D v os numeros planosinuenire,qui pro-
|portionem non habeant, quam quadratus nu-
merus ad quadratum numerum.
INVENTANTVR duo plani numeri non fimiles ,
| per eayque ad finé lib. 8. docuimus . Nam buinfmodi
| numeri non babebunt proportioncm , qua quadratus
numerus ad quadratum numeri,ut in [cholio propof.
26.1ib.8.demonflramimus. Quod eft propofitum .
Q_v 0 » fi plures numeros inucnire uelimus,quo-
rum quilibet duo proportioné n’ habeant,qui quadra
! tus numerus ad quadratuns numerum,{umemus quot-
, | cunq; numeros pri-
f ! mos,per ed, que in A3 By 5. Cy7. D11, Ey1 3.
3 Heholio propof: 20.
] lib.g.tradidimus, A, B,C, D SENullin.boris primorit

acceptorit proportioné inter fe habét,ex [thalio prop.
36. lib. 8. qua numeri quadrati ad numeros quadra-
tos, cind fint plani fimiles,ut ad finé lib. 3.docuimus.
{ c 4 SCHO-
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SCHOLION. Il
N R4

P 0 R R O inuention? numerorii planurii ni fimilinm, qui
videlicet proportione no habeit,quam quadrasni-numerus ad
o o o i
quadrusis numerum , non reffe quidam tradidersint boc Joco . |
Qwuod vi ofiendamus,adducenda ef? corum vatie , qud. difios
nwmeros insenire conanswr o Isaigitur vem expediung , ]

ExPoNANT YR quatuor numeri A, B, C, D,.itavenon fir!
fcut A, ad C, ita B,ad D; & fiatex A, B, |

A, 3. C, 1. numerus E; & ex C, D,numerus P.Perfpi- |
B, 6. D,16. cuum igitur cft E, F, numeros planos effe, |

. planos autem diflimiles ; quoniam Jatera:
By 13, F, 48.  proportionalia no siic,qd facere oportebat. |

H AE c eff corumratio inueniendorum numererum plane
rum non fimilium , Errant ansem buinfmodi interpreses,quia
epe numere inwenti numeri fecundum eorum do&frinam,pla
ni fmiles funt, Nam nsmevi ex corum demonfirasione inuen- |

Asi, 1205 48 funt plani fmiles,cum proportionem habeant,qud

Zuzdnm' numeri 4. & (6. Itemq; prior numerus latera ha-
et 3. ¢ 4. pn;pmionalia Lateribus poflerioris 6. ¢r 8. vt cb
Fat 5 quamuis lasera priovis ab illis affumpta 2.0 6.non fins
proportionalialaseribus pofierioris acceptis. 3. & 16, Satis
enim eft , vt dwo nwmeri plani ffns fimiles , aliqua dsuo latera
wnins proportienalia effe quibufdam duobus Zueribm alie-
vins , nom ausem requivisur , vt quacungue duo latera vnius
proporsionalia fint quibufcunq; duobus Lateribus alterins

qua de ve plura feripfimus in defin. 21.lib.y. & infeholio pro

pof- 33. hib. 8.

PROBL.3. PROPOS.I1.

PROPOSITAE reételinex inuent
re duas reétas lineas incommenfurabiles,
altefam quidem longitudine tantum, alte-

ram vero etiam potentia . :
S t 1 re@ta propofira A, cui primum inuenienda fit li-
ncd ig'lcdmxhc‘ufurabilis longiniidine tantum . Inueniantur,

per
—
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] per lemma precedens , duo numeri B, & C, proEoniontm

non habentes , quam quadratus numerusad quadratum |

numerum : Deinde ex corollario propof. €. huiuslib, re-
| periatur linea D.ad cuiusqua A, ‘ B, to.
gratum fic fe habeat quadra- Er——

tum 8x A, vt numerus B, Pr—1 C,

ad numerum C . Dico D, efleipfi A, incommenfurabilem
longirudine rantum . Quodenim A, & D, longitudi-
nefintincommenfurabilesita probabitur . Quoniam eft
quadratum ex A, ad quadratumex D, vtnumerus B, ad
numerum C;non eft autem proportio B,ad C,qua nume
ri quadratiad numerum quadratum 5 neq; quadratumex
A,ad quadratum ex D, proportionem habebit, quam nu-
merus quadratusad numerum quadratum . Igitur reftz |

té tant il longitudine fintincomenfurabiles, patet. Cii enim |
quadrataex A, & D, propor tionem habeant, quam nu-

furabiles, Quare longitudine tantii incdmenfurabiles funt.
S 1 T jam eidem rectz propofitz A, inuenienda linea
incommenfurabilis longitudine, & potentia. Inueniatur re-
&a E, inter re@as A, & D, longitudine tantum incommen |
furabiles , media proportionalis, Dico E, ipfi A ,incommen
furabilem effc longitudine, & potentia. Q uoniameft qua- .
'dratumex A, ad quadratum ex E, per coroll. propof. zo.
lib.6.vt A,ad Dy & A, incommcnlgrabilis cft longitudine |
ipfi D, vtiam eft oftenfum ; erit & quadratumex A, incd-
menfurabile quadrato ex E,Q uare recte A,E, ex definitio
ne, potentia funt incommenfurabiles; ac proinde ex coroll.
}propofg.huiuslib-& omnino longitudine incommenfura-
 rabiles funt . Eft igitur E, ipfi A, ncommenfurabilis lon-
| gitudine, & potentia . Quocirca propofite re&tx linez in-
ucnimus duas retas lincas,&c. Quod erat demonftranda,

V

SCHOLION,

S 1 igitwrrecta A, propofita fatuatur R ationalis, itave
ab ea menfitre carerarwm fumantur 5 evis & reéfa D, per dea

)

A, & D, longitudine incommenfurabiles funt . Q uod au- 9. decimi.

merus B, ad numerum C, ipfa commenfurabilia crune. 6. decimi.
Sunt ergo re@tz A, & D, exdefinitione ,-potentia commen |-

33, fexti.

1o.decimi.

Tie

—
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10.decimiy

I 2‘.
8.

'

5. decimi,

405 an

Fin. 6, Rastonglis , quia posentia illi ef¥ commenfourabilis, k-
cet eidem longitudine incommenfirabilis fit . At vero EyIrra
tionalis , ex defin. 7. cum Razionali A, incommenfurabilis fis
longitudine , ¢ potentix. :
TCAETE RV M, ex demonfivasione buius theorematis L.
*mdo conftas , refLam mediam proportionalem inser dyas re-
Yas posensiataniis cimenfurabiles, vel quod idé efl inser dus
longssudine sansis incimenfur abiles effe verilibet ill arit inci.
menfurabilé longitudinesdr posentiasatgy adeo appellari Irra.
viohalz,f alterusra ill avia fiasuatur R asionalis.Ex eon.quod
Ay B,10. reéfe A,D, funt ligitudine td.
B e - thincomenfurabiles ,vel com.
D= C, 6. méfurabiles potétia tantii, de-
M1 auimus vefli E invey ill s medi proporsionalé effe ipfi
oA ineSmenfurabilé ligisudine, ¢ porétia ; Eodég; argumére
ofiédemus cand? longisudine,dr.poiésia ipfi D, qu incomenfu
rabils.Chin. vele D E, A, fint citinne proportionalec,evis ex
coroll.propof 20 Jib.6. vt qmadratii ex Dyad quadrasii ex E jite
rectaD,ad reftd A:Eff atts refla D,refle A incomenfurabiliy
longirudine.Igii ¢y quadratii ex D,quadrase ex Esncimenfu-
rabile eris, Q nave vefte D, Eyex definincoméfurabiles funt
porétia,atqs adeo ¢r longitudine, per coroll.propof.9. huins lib,
I N codicibus wulgatis preponisur hec wndecima propefisio
2 Theone propofitions decime precedéti : guod errore Librario.
rum faltum effe puto 5 cum fecunda pars buins ex precedenss
propofisione decima demonfivesur, vt ex diiis apparess

THEOR. 9. PROPOS. 12.

QV AE eidem magnitudini funt com-

méfurabiles,& inter fe funt coméfurabiles.
- $.1 T vtraq; magnitudo A, B,magnitudini C, comenfa
rabihs.Dico & A, B,inter fe cfle cdmenfurabiles. Ci.n. A, &
C,fint cdmenfurabiles,habebit A, ad C, proportioné , qua
pumerys ad numerd : habeat qui numerus D, ad numerii
E.Rurfus quia C, B,comenfurahiles funt,habebit quog; C,
ad B, propoutioné,qui numerasad numerii: habeat quanu !

merus F,ad numerii G.fumiturqs tres numeri H,I, K, mini !
: mide-;

Y o =
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[ mi deinceps proportignales in proportionibus D,ad E,& F,
ad G; fieqgg Hyad Lve Ay, D.10. E3.
D,ad E, hoceft, vt A, Ct—— -y F,2. G,3s.
ad C; &1,3dK, viF, B————1 H,s. L,s.K,6.
ad G, hoceft, vi C, ad

B.Quond igitureft A,ad C,vt H,ad 1 ; & C,ad B,vt1,ad
K;entex xquo A, ad B,vt H,ad K, numerus ad numerd.
Quare A, B, proportioné habétes,quam numeri H, K, inter (8.decimi,
1 fc commenfurabiles funt. Q uz ergo eidem magnitudini o
menfurabiles funt,&¢. Q uod demonftrandum erac,

SCHOLION.

Qvob i magnisadines A,B,C,fint linee,atqs A, & B,
Eyﬁ C ,l.ongi:udine ci'mmﬁ;rabite: exiflant, evrunt quogy .4, &r
FB, inser fe longisudine commenfirabiles, vt conf¥as ex demon
4 frazione thearematis , quia eodem modo oficndemus,liness A,

& Byprogortionem baberc,quam numertss H ,ad numerum K¢
Quare longisudine commenfurabiles erunsyve ad propof.6.dia
ximwus, Si vero Ay Byfuerint ipfi C,porentia commenfurabis
desylices eidem longisudine fint incommenfurabiles,demonfira
bunsur eodem modo, ¢ A B inter fe commenfurabiles porétia,
Cumenim A, C,[fint potentia commenfurabiles, erit quadra
eum ex Ayad quadvatum ex Cyv: numerus ad nwmernmynem- §decims.
porvs Dyad Eycum quadrataex A,Cyper defin.fint commen(us
rabilia.Eodem modo evit quadratum ex Cyad quadrasam ex By
vt numers ad namerit,nimiri vs Fyad G. Sumptis ergo ineif’
dé vationshus D,ad E, ¢ Foad Gy sribus numeris minimis Hy 4 oftani
I,K, deinceps praportionalibusseris vurfum ex #quo guadrasii l
ex Ayad quadratum ex Byve numerus Hyad numeris K, Quare |
guadrataex A, 3 Bycommenfurabilia funt 3 arq; adeo linee 6. decimi,
A, B, potentiarommenfuvrabiles . Non samen ex hwﬂ@quh’ur N
A, & B potentia tantum efJe commenfurabiles , Poffuns enim
effe dus linee longitndine inter [¢ commenfurabiles licet wira-
que suipiam alveri linee poventia cantum firx commenfurabilisy
quales funt due Rationales longitudine inter fe commenfira
biles , potentia verorantwm R ionali expofite commen[wras
biles , quar quidem inueniemas pofes in [cholio 2. propofi19. |
buinslib, ‘ L

Sivp
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Q.

| mom veraque B,C, ipfi A, bongisudine commenfurabilis efi,fed

» poshefi conflas . -
I3} v

Su'D grconwerfum ghodammode buins thesremasis de-
monfFrabimus hoc mode.- - S ' e
'St fintduz magnitudines commenf{urabi-
les, altera vero fit vni cnipiam commen{urabi-
lis ; erit & reliqua cidem commen(urabilis .

Apy - SinT enim A &B cmlamvfuu.
s biles, fitgs A, ipf € commenfimnabili ..

e »
{ B—————t Dico > B, eidem C,commenfisrabilem ef
: Je. Cum enim zam B, quam C,ipfi A, fis |

commenfurabilis 3 eruns quoque B,y C,ex hoc thesremase ;ine

:cr fe commenfuurabiles.. Quod eff propoficwm . -

0,v 0D fimagnisudines A, B, Cy finclinee, & A, B, |

‘commenﬁcrabile: longisndine , fit awsem A, ipfi Cy commenfis
vabilis longitudine ; evit & B,reliquacidem C, {ongitudine

commenfssrabilis , N am cum tam B,.quam Cyipft A longitndi |

ne fis commenfurabilis , eruns esiam B, Cy. inser ¢ commenfu-
’rdnle: longitudine , vt offendimas . At vero fi linee 4, ¢ B,

entia santum fins commenfurabiless oA, ipf C,-commen |

Jurabilis fiue longitwdine o ¢ potensia, fiue potentiasantum ,
colligemus quidem eodem argumento, veliquam B cidem C,Kc-
sentidefle commenfisrabilem s quia virag; B, C, ipfi A, hac
vatione potensia eff commenfurabilis ex h_:inbeﬁ «Non anten
colligere licebis , i A, ipfi C, commenfurabslis fis longisnudine,
religuam B, eidem C longitudine commenfurabilem effe,quia

Cy quidem longitudine, a8 vero B, potentiatanswm, vex

THEOR. 10. PROPOS. 13. -

S1 fint duz magnitudines,& altera qui- !
dem eidem fir commenfurabilis, altera ve- |
ro incommenfurabilis:Incommenfurabiles |

erunt magnitudines . S
: SinT |

S e aem e maieacs L

—
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S1N 1{' duz magnimdings:\,& B,,qua'mn;;hﬁl ipiC,
commenfurabilis, & B,cidem C, in-
commenfurabilis. Dico A,& B,inter é' ' '
feincommenfurabilesefle « Sienim B, med
B, dicaturcffe commenfurabilisipfi
A; cumcdem A, commenturabilis ponatur C; erunt B, &

enim B,ipfi C,incommenfurabilis. Non ergo B,ipfi A 6-
menfurabilis et , Q uare fi fine due magnirudines , & alc-
fa quidem, &¢. Quod crat oftendendum .

SCHOLION.
R

S8 magnivgdines A, ByC fint linea,&r. A quidem ipff €,
longitudine commenfurabilis, at B, eidem C,_ incpmmenfisra-
bilis longissedine 5 erunt A, ¢ B, longitudine incommenfura-
biles, Si eni m longisudine commenfurabibes effent oy offendere-
remus quogsse B, C, ¢ffe inter [e Longisudine commenfurabiles.
( cum hpc pofise ,viraque B\C, ipfi A, commenfurabilv effet
longitsdine ) qmod non ponitur, Parirasione,fo A, ipfi C, po-
sentia fit commenfurabilis fiue tansum , fine etiam longitudi-
ne , at vero Byeidem C,potensiz incommenfurabilis; evune A,
& B, porentiaincommenfurabiles. Sienim effent commenfis
vabiles potemtia, effens quogue B, & C,potentiz commenfura-
biles. (curm Doc pofito,viraque B,C, ipfi A, potentiaeffes com-

1ma eft , fis, v pojt hac in nofira editione numerns propofisionis

menfurabilis, ) Qued eif abfurdum . Ponisur enim B,ipfi C,
posentia incommenfurabilis . . '
v O N 1AM verqbac propofisio 1 3.apud Theonem lem-

Euclidis differas ab eo, quem Theon fequitur . &e{iquimu:.n.
dedita opera ordinem ac feriem Theonis hoc luco,.quia & innio-

ribus 5 & perisiovibus Geametris hoc theorema in numerum
propefisionssm Euclidisiam eff afcitum , -

THEOR.11. PROPOS.14.

S1I - fintduz magnimdines commenta-

C, inter fe commenfurabiles. quod eft abfurdum. ponnur (13, decimsd

—

1 8. decimi;

RN §

8.

rabiles , altera autem ipfarum magpirudini
. o a cvipim

P

ok

=
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* | s2decimi,

{1aadecimi,
| pofio , wirague A, ¢&r C, ipfi By longisndine effescommenfu. | .

82.de cimi, menfurabiles; ¢ A ,C,potentia commenfurabiles effens, ( cum

]

¢

4
.o

. jcuipiam incommeénfurabilis fuerit'; Et reli-
icrit -

'eidem C, effe incommenfurabilem . Nam i B, dicaturoffe

| fine duz magritudines commen furabiles, &e: Q upd deind-
ﬁl’aﬂdﬂm'tfﬂ o L - Y . -

' commenfirabiles longitudine 5 fit awtem A, ipfi C, fiue lon-

Jequens nlbou"u' ad ¢4, in boc libdemonflrani ur,perusile {

D i

qua€idem incommenfurabiliserit. . .
$1 8 T dugmagnitudinescomenfutabiles A & B, quak
rum A,incommenfurabilis fit alteri cuipiam C. Dico&:B,

At : " commenfurabilisipfi C,ac propee.
€ Yo "«; — rea & C, ipfi B; cam & Ay 1pft B,
Pt ponatur commenfurabilis ; epunt
& A, C,inter fo comenfurabiles-

Quod eft abfurdurh . Ponicur emim A ,ipfi C,incommenfu
rabilis . Non ergo B,ipfi C,commenfurabiliseft . Quare fi

'SCHOLION. — .
Hi1 c guogs, o magnitndines A,B,C;fimt lince,ér A,B,

fitndme santum , fiue longisudine ¢ posentia incommenfura-
slis 5 erit ¢ Byeidem C, longisudine incommenfurabilss . S5
enim B, & C, efient longitudine commenfurabiles , effens
guoque A, & C, commenfurabiles longitudine , ( Cam hoc

vabiljis, ) Quod eft- abfurdum . ponisur enim A, ipfi C, longi-
tudine incomenfirabilis. Quod £ A 5 ¢&r B, commenfurabs-
les fins potensiaiantim , &r A, ipfi €, petentsa incommenfi-.
rabilis , colligemus eodem modo, OBy ipf C, pasentia in..
commenfurabilem effe . Alias fi B, C, poremtia efiens com-] .

hoc pofito, viraque A, C, ipfi By potentia’ effer commenfura-

bilis. ) Qued non ponitsr .. D
COLLIGVNT porroexhocsheoremase interpreses Fuclidis

QU Ar incommenfurabilibus funt commé-
furabiles; & intet fe incommenfurabiles erbnt, |
St N ¥ disemagnitudines incommenfurabiles A, Bigui| °
ot bua

——




BEYL IBER ».X. BYX 14

bus commenfurabiles fins C,&r D ,nempe C,ipff A, & D, ipfi
B. Dico C,¢» D,inter fe incommenfurabiles effe. Quoniam A,
&r C, commenfurabiles ponun € joeeeg
sury 0o efF A,ipfi Byincommen~ A p———m——t

furabilis sevit quog;reliqua C, B

eidem B, incommenfurabilis. D
Rurfus quia D, ¢r B,commenfirabiles ponuntur, ¢ eft Byofii-
[2ipf C,incommenfurabilisyerit ¢~ D, reliqua eidem C, in-
commenfurabilis . Quod ef! propofisum .

S 1 antem magnitudines A,B,C, D, fint linee, ¢ A, B,
vel longisudine sansum incommenfurabiles, vel longitudine
o potentia ; fint ausem C, D, ipfis A, B, longieudine com-
menfisrabiles y erunt C, & D, eodem argumensa , longitndi-
ne incommenfurabiles . $i vero A, ¢ B, incommnenfurabiles
fint posentia, & ipfisporentiatantwm commenfurabiles Cy 5
D; offendemus finuiliter C, & D, porentia effe incommenfier a-
bilesyve perfpicuum eff

LEMM A.

Dv A vs datis rectis lineis inzqualibus, in
uenireid,quo maior plus poteft, quam minor.

Qvamvis id, quod lemmaboc proponit,oflen-
derimus antea ad propof. 47.hib. 1. tamé quia bic bre
uius ex ifs, que tradita funt in lib, 3.¢~ 4.demonflra.
tur, non inutile iudicanimusyidem hoc luco aliter effice
re. Sintergodate dua refie linea ixquales A B,y C,
guariz A B , maior, oporteatq; E
juenivesquo AE,plus poffit qua @ :
C. Dinifa AB,bifariainD,dc- A =——'B-
fcribatur ex centro D¢ inter-  Cr——""
uallo D A, uel D B, femicirculus A E B, in quo apte-
turvelta A E, ipfi €, aqualis’, iungaturque refta
E B, Dico vetlam A B, plus poffe quam C, quadrato
refle- EB. Cum enim angulus E, in [emicircul:

re&tus

14.decimi,

14 decimi.

1 qNa:ti.

tterii.
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47.primis yellus Jit 5 erit quadratum ex A B, aquale quadr atis
ex A E, E B; atq; idcirco A B, plus poterit quam)
A E, hoc eft, quam C, quadratoreidz E B. Quod eft
propofitum.. " Similiter

Dy ABvs datis re@is lineis fiye zqualibus,
fiue inzqualibus , inuenire retam , que illas
potett . c 1

Ho c ctiam aliter tradidimus ad propof. 47.
B Lb. 1.5int ergo date dusreia

- A E, EB, qua [i coniungantue;

A B ad angulum recium E, pegerit
c easrelladulla A B, quippe cit

«7.primi. |quadratum ex A B, aquale fit quadratis ex A E,
EB. S

14. THEOR. 13.PROPOS. 1s.
12.

S1 quatuor rectzlinez proportionales
fuerint, prima vero tanto plus poffit quam
fecunda, quantum eft quadratum recte li-
nez fibi commenfurabilis longitudine : Et
tertia tanto plus poterit quam quarta,qui-
tum eft quadratum recte linez fibi longitu
- |dine commenfurabilis . Quod {i prima tan-
't (toplus pofficquam fecunda, quantum eft
quadratum reéte linee fibi incommenfura
bilis longitudine. Et tertia tanto plus pote-
_{rit quam quarta, quantum eft quadratum
1ctte

e SEE mrarac
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reéte linex fibi longitudine inco mmenfu-
rabilis . ' Coe

St N T quatuor re&tz linex proportionales A,B, C, Ds
poffitque A,prima plus quam B,fecunda,quadrato refx E,
& C,térgja plus potlic quam D, quarta,quadrato re@x F. Di
o, {i E;commen (urabilis fit longicudine ipfi A , & F, com-
men{urabilem cfle longitudise ipfi C : $1uero E, firlongitu
‘ditic incommenfurabilisipfi A s & F, ipliC, longitudine in-
commenfurabilem effc. Quonii A
eftut A,ad B ita C,ad Djerit quo M ——————1
que uc quadracum ex A, ad qua. E
dracum ex B,ita quadratumex ¢, fH——
adquadratum ex D. Eftautem
quadratum ¢x A, equale quadra- ¥ ey
tisegB, E,per hypothefim ; & qua : ‘
drattith ex C, quadratisex D, F . Igitur erunt quoque, ut
quiadrata ex B, E,ad quadratum ex B,ira quadrata ex.D,F,
ad quadrarumex D : Et dinidendo, ur quadracumex E, ad
‘quadratum ex B, ita quadsatum ex F,ad 3uadratum exD;
A¢ propterca eritetiamutreta 8, ad reftam B, tare&ta F,
ad retam D ; conuertendoque ut B,ad E,ta D,ad F. Quia
igitureft ue A,ad B,ita C,ad D; & ut B,ad ,ita D,ad F,enie
quoque ex 2quo, ut Ayad E, 11a C,ad F. Quare fiA, eft
longicudine commenfurabilis \pfi E, erit quoque C,ipfi F,
longitudine commenfurabilis : Et fi A,longitudine eft incd,
menfurabilis ipfi B,crit & C,ipfi F, incommeafurabilis lon.
gitudine, ut in fcholio propos. 10. huius lib. rradidimus., .51

crat demonftrandum. -
1

SCHOLLION.
EoD¥ m argumentoofiendemus, L E, potentiatanium

$pf €, efle commenfurabilens 5 s confias ex
’ ys, guein fcholie Propos, 10.
buinslib. ferigh-

m"'

igitur quatuor recte lineg proportionales fucriat, &c.Qyod |

commenfurabilis fueris ipfi A 5 ¢ F , porentia tapsum - |

2%, fexti,

22, fexti.

D THEGQR.!
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" 15. | THEOR. 13. PROPOS. 16.
9.

.« ST due magnitudines commen{urabi-
les.componantur; & tota magnitudo utri-};
que ipfarum commenfurabilis erit . Quod|
frtota magnitudo uni ipfarum commenfura.
bilis fuerit; & qua a principic magnitudi-|
nes commenfurabiles erunt. .- R |

©) 2 CoMPoNANTV AU} magniti;dinescommen(ﬁr&
biles A B,BC. Dico totamyquogue magnitudinem A'C, ueri.f

B - queipfarum AB,B C,commenfu.
) A|.—|._'_.|_|._, C nabilemefle . Sit enim ipfariyA B,.
3o decimi |- Dt BC,communis menfura D.

rlamigitur D,ipfas AB,BC,metitur , metictur quoque D,
%o prom. | totam AC,ex ipfis cdpofitam. Cum ergo D,metiatur A!C,:
. 8 AB; erunt AC, A B,commenfurabiles . Similiter cum D; |
o7 o= metiatur A C, & BC s eriit & AC,BC,comenfurabiles; Ac
propterea A C, utrique ipfarii AB,BC,comenfurabilis erit..:
‘8§ g'p iamtota A C,ex A B,BC,compofita commenfu-.
rabilis fit altesiipfarutm AB, BC, nempeipfi A B. Dico &
A B, BC,inter fc comméfurabiles effe. Sitenim D,commau-
{3+ decimi | nismenfura ipfarum A C, A B. Quoniam igitur D, meti-
3.prom, |turtotam A C; & ablata A B ; meuciur quoque D, reliqua:
B C. Quare cum D;metiatur AB, BC;comenfurabiles crit
A B,BC,inter fe. Eodem argumento oftendemus AB,BC,
-efle commenfurabiles, fi A C, ipfi B C, fueric commenfura- {-
g bilis.5i duz igitur magnitudines commenfurabiles compo- i
f ‘nantur, &¢. Quod . oftendendum erat.., :

COROLLARILV M.

.} H1we fequitur,fi tota magnitudo ex duabus cdpofita,cdmenu |

rabilss fit aleeri ipfariiyeandé & reliqug coméfurabilé efle. Ve 6 AC, |
ipfi AB,fit comenfurabilis,cfle quoq; eandem A G reliquz BC,co
:menfurabilé. Naucin pofterion parte theoremaus oftenfum eit, |, -
:femper D,communis menfura totius A C; & ablatz A B,cum metia
stur totd AC,& ablata A B, mevietur.quoque reliqui BC, ex 3.pro-
‘nynciatos Quare comeafurabiles funt AC,BC.Quod eft propofica.
S e S e e emem e THEOR.
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- - S T'due magnitudines. incommen{urabi-
les componantur, & tota magriitudo utri-
fque ipfarum incomenfurabilis erit :-Quod
11 tota magnixudo uni ipfasum incommenfu
{rabilis fuerit; & quea principio magnitudi
nes incommenfurabiles erunt. . : .
|- Comrona NT VYN durmagnitudines incommen.
1 furabiles AB;B C. Dico totam quoque magpitudiné A(C,
utriqueipfarum A B,BC, incommenfurabiicle(lc. Sienim
mon eft mrique incomméfurabilis, B L
fic alteri commenfurabilis , fi fien AF—'——:—B"—'D ———AC
poteft, nempeipfi A B, fitque D, = .
communis menfuta ipfaryth A C,A B. Quoniam igiturs. decimi
{ D,metizurtotam A C, & ablatam A B3 metictur quoque 3. prove
D, reliquam B C; Ac prapterca cum D,mesiataur utggng;s
{A B, B C, erunt A B, B C, commenfiirabiles . Qg;g eft
abfurdum . ponuntur enim incommenfurabiles. Non er-
go commenfutabiliseft A C, 1pfi A B ; Eademque ratione
nequeipfi B-C, commenfurabilis erit. Quare utrique ipfa-
rum A B, B C,incommenfurabitiseft. =~ """ -
S 3 p id tora AC,copofitaex AB, BCincomerfurabilis
'{ fit uni jpfarizcdponentium, nempeipfi A B. Dico qupque
AB,BQ,inéBmcﬁfurabxfcs effe. Sienim ﬁn‘t"céni"cnﬁxsr:ﬁil:s, .
etit quoque tota A C,utriq; ipfarii AB, BC cémenfurabilis, {1 6. decimi.
uod eft abfurdd'. Ponitur énim A C,alterijpfasii, nempe
ipfi- A B,incomenfurabilis. Non ergo cdmenfurabiles funt : J
AB,BC,Eodé argumento oftendemps A B,BG,i en
furabilesefle, i A-C, ipfi B C, incommenfurabilis fudric,
Q.uapropter fi dui magnitudines incomnﬁnﬁlg_abihc‘ om
ponantur,8¢tc. Quad erac oftendendum. Yo%
. \'-,_“._\\cfon OLI;‘A R~lv/~u-‘,':‘{ :,‘ vr.‘ . »\. :
S 3 Q¥ I'TY R exhis, fi tota riaghitudoex duabus
eompofita incosimenfuribilis- fic aleeris Jpﬁrums eandem & relis
s ;'A s R ) . z quz

o
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quz incommen(aabilem cfle,, Neripé fi, A C, iptommenfii.’
. N4 -~ rabilis8eiffi A B,cfle quogue eandem

E N 4
A'.___——gB——-{ C A G, reliqux BC, mncommenfurabjlem.
“.. D= - SienimA Gipfi BC,toret commenfura

bilis, effet quoque'A C', ex-'caroll; przcedentis propos. rehqua

A B,commen(urabilis . Quod eft abfurdum. ponitut enim incom-
menfurabilis . Non eft ergo A C,1pfiB C, commen{urabilis ; fed

- imcom menfurabilis, Quoa elt propofitum,
CUISCHOLION, I

PERSPL CYVYM eff,induabus proximis anteceden-
tibus propofitionibus , earumquesorollariis, f§ de lineis agasur, |
intelligendas effe lineas langnudine commenfirabiles 4 vel in.
commenfurabiles . Affumisur enim ad wivinfque propofisionis.
demonSfirationem communis menfura D, ¢rc. quam quidem fo-.
dum linea bongusndine ipser fe commenfurabiles habent, vt ex:

defin, appayes, R
" " LEMMA L ..

. Siadaliquam reGam lincam appliceturpa-
rallelogrammum deficiens figura quadraca; Pa-
rallclogrammum applicatum zquale eft ei e’
&angulo, quod fub fegmentis reGtz linca ex
applicatione factis continetur. IO

A D reilam A B, applicetur parqllelo;r}zmmuﬂ
A Ddeficiens figura quadrata BD . Dica parallelo
grammum 4 D, equalecfle rettangulo fub fegmentis

D A C, € B,comprebenfo. Cum-emm
= | BD, quadratum Jit , evis angulus
: A P B ACD, rectus . Raralielogramminm

, - igiturreElangulim eft £ Dy conten |
tum [ub A C,C Dreddis . Quare.cym C D,&qualis fit
re€laC B,ob quadratum B D ; continebicur idem pa-
rallelogrammum n&an@ilmf.pt-l).,.'fub'[egmzms

G,




P

-
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.:YT’:CB". Weproinde parallelogrammim A D.appli'
f catum eqbale efiveFangulo fub fegmentis A C,C B,
que ex applicatione inrella A B, funt. falla,compre
Pgn@ ¢ .«(%Qod’tﬂj propofitam. -
L ALEMMA IL

" Dy A'$v's datis reCis lineis inzqualibus,
quartam’partem quadrati ex minore defcripti
tad maiorem applicare,ita ut deficiat figira qua-
QAN U's i, guodin boc lerniate propei-
b s acle (s pofi EX propor. .G bes 1.
mei idipfum boc in loco cum alifs interpretsbus exe-
gui ahia ragione faciliori, Sint igitur date reflein-
equales A B, CD,quari AB, =~ ¢

maior fit,oporteatque ad A B, T
applicare parallelogrammi de [

ficiens figura quadrata,~quod A 2— }B
quidem parallelogrammum ¢- ¢ T1
quale fit quarte parti quadrati I

ex recta € D, deferipti. Selhisvellis ABSC D, bifa_
E A,ucl E B [emicirculus A G B; & ex Eyperpendi-
ponitur quam tota C Dserit quoque A E, dimidiaip-

C F, dmidiaipfins C D. Pofitaigitur EH,squaliipfi
C F, agatir per H, ipfi AB, parallela H I, demitta-

K B, equalis; Ac tandems perficiantur reiangulxm
A L, @ quadrastum B L. Dico parallelogrammis AL,

O e

—~—

riam in E,¢r Fydefcribatur ex centro E, & intevuallo |
cularis ad A B,ducatwr E G. Kt quia tota A Bymaior|

fius A B; hoc ¢S EG, ipp A E,equalis, maior quam | -

turque [ K L.s.ad A.B, perpendicuiaris, & fit K Lyipfi |

D 3 appli-|

7
-~
=
———

)
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17. fexti.
34. primi

applicatum ad refiam A B , deficiensfigura quadra-
ta BL, aquale effe quarts pargi-quadrasigecte C D'
vowe A8 o RQuoriam K. 5 media propor-
H TN\ tionalis e inter, AK,KB ,ut!
in fchelio propos. 1 3. lib. 6.tra

XL 1B didimus;erit relagulii fub AK,

KB, bocest, reangulum AL,

) i equale quadrato ex KI,hoc ¢/}, |
giidratd ex EH; (eft eniti KL,ipfi EH,equalis,ob £
rallelogrammum EL,) hoc eSt,quadrato éx'CF: Eftant
tem quadrasum ex C F>quarta pars quadrati ex G Dj|
quod quadratum ex C D pev: fcholium propos. 4.lib, |
2.quadruplum [it quadrati e.‘x“‘iC"’ F. Igitur pavallelo-'
grammis A Lyad reCtam B B, applicatum deficiersq;
quadrato B L, aquale eft quarie partt quadrati ¢x
C D, deferipti. Quod eft fropofitam.

A 1

Cr———D ¥

SCHOLION.

; E x boc lemmate abfoluemus & hoe problem'a,quod fequi-
suryin hiunc modum. ) o

DATAM re@am lineamita fecare,ut rectan
gulum fub partibus contentum, zquale fit dato
reétilineo, quod tamen maius non fir, quam
quadratuma dimidialinea defcriptum.

-$1 T enimrelfadata A Bydp vellilineum quodcunque,cui
aquale ponatur quadratum ex CE, ni maius quam quadrasum
ex dimidia AEjtaut lasus C F , non maius /?t lasere A E.Edu
&1 ergo ad A B,perpendiculari EG.fit EH, equalisipff CF .
Deinde aff2 H 1, parallelaipfi A B,demitsatur I K, perpendi
culasis ad A B. Q uibus peratis oftendemus, wt prius, veffan
‘ Gilum fubparsibus A K , K B, aquale effe quadratoex I IK,

[da




r

|

|

cy

| Eft autem & quadratum ex C,per bypothefim, qua-
< | druplis einfdé parallelogrami applicati,nempe quar-

{ AB,et -C,,@qudia Jfuntsatq; rete A B,et Cequales .

A

BELT B-E-RY: X. i 8

izoc eft,quadraso ex C F, atque adeo ¢ relilineo daso,cui aqua
Ie eft pofitsm quadratsm ex c?.‘%uod of propoficmm. Diximas
ansem, reblilinesm ddsum nen'debere effe mains quam quadra
sum ex dimidia linea deferiptumsquia f maiss effes,effes quoqne
reffaC F, maior quam vella EG . Quare ex E G, abfcindi
nan poffe: veita ipfi C F, equaliy : quod tamen ad tréblem.i of-
| feiendum requiriswryus ex dmon}va::one manifeflim off .
-LEMMA IIL .-

S1 fintduz re@ginzquales, & ad maiorem
applicetur quarta. parg quadrati ex minare de,
| fcripti, deficiens figura. quadrata; Non erqt feg-
| menta, qua ¢x applicatione fiung, #qualia.
i .SINT duereileingquales AB, & € & adma
ciorem A B, applicetur parallelogrammum. deficiens
| quadrato , fitqueillud equale quarte parti quadrats
< ex minore Cydeferiptiy ita ut.D B, latus it quadra-
iy quo parallelogrammum ap ) Dl

2 plicarum deficit. Dico fegmen '€ someeme——.

.ta AD, DB,inequaliaefie . Si enim A D;, D B, Jeg-
. menta dicantur ef3e equalias cumex 1. lemmate pa-
I rallelogrammum applicatum ad A B, deficiensque
i figwra quadrata ex D B, deftripta, aquale fit reClan.
gulo fub AD, DB; fit antem quod fub equalibus
{AD, DB, quadratum;. eyit dicium parallelogram-
{mum,quadratumex A D, dimidio ipfius A B,defecri-
| peum ; atg; adeo ex [cholio propos. 4. lib. 2.quadra-
tum ex A B,quadruplum erit ipfius parallelogrami:

| te partis quadrati ex C. lgitur quadrata relaris ex

D 4 quod

1 "

skt e

- em
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17,
13.

(Lo:{eﬂ 4[;mrdum pqpmamr enim mazquales . @' -
oA Bymaior v In.equalm igitur Junt ﬁ'gmema AD, .
D B. Quodeft: propofitum .

Hoxc fac?’e etiam ap paret 123 conﬁru&tone pro
blemaus in autecedente lemmate.. Cum enine ableiffa 1
fit per conStructionem, E H,aqualis dimidiats par-
ti ipfius C D, sempé: lp‘ﬂ'C‘F Auaquc H1, pa-
rallelaipfi A B , & pandem demifia perpendicularis

{YK, e partes fa&mx nﬁlitdﬂoﬁe fint A K,KB5'ma

wiftftim et A K, K B, “ﬂigmmta effe fivequali),- cem

\&B,inE, fella fit bifaritim .- Immo biné constar

prius ‘[egmientum maius,efie’; o pofiering , quod ta-
tus eft quadratis guo paralldogmmmum apphmtum
deﬁat. minus .

THEOR. 15. PROPOb 18.

SI fucrmt duz ré&te linex maequales,
quartae autem parti quadrati,quod fit a mi-
nori, eqaale parallelogrammum ad maioré
applicetury deficiens figura quadrara, & in
partesJongitudine commenfurablles ipfam’
diuidat ; maior tanto plus poterit quami-mi
nor, quantum eft quadratum rect lincz fi-
bi longitudine commenfurabilis . (&od
fi maior tanto plus poffit quam minor, qui-.
tum eft quadratum rectz linee fibi iongitu- | -
dine commenfurabilis, quartee autem par-'

ti quadrati, quod fica minori, equale pa-
rallclo-




r ‘\
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\rallelogfammum ad maiorem applicetur,de
Aciens figura quadratas in partes longitudi
ne commenfurabiles ipfam diuidet.

S 7 N T duxre&zinequales A B, & C, quarum maior
AR; quatie adem parti quadrati ex minori C,delenpt, per
lemma fecundism prazcedenus propos. applicetur ad AB,pa
rallelogrammum deficiens fizura quadraca, fadarque feg-
menta A‘;‘Dj,'DB,lbrigi,tudinc commenf{urabiia, Dico A B,
plus pofiz quam C,quadrato line
ﬁ)ngl;udir_rg: Gbi cor?xmcnfurabih:‘: SO 2
Q uoniam per 3. lemma preccden Cr———
u tis propas. A D,maior eft, quam D B ; dividatur A B, bifa
riam in B, & ipfi E D, =qualis fumarur EF, Quo fadto,
|cum.toge E A, EByxqualesfiac, & ablarx quoque EF,EDy
cruot & reliquz A F, B D, zquales. Et quiare@a AB,diui
facftbifatiam in B, & non bifariam in 1} 5 erit re@angulum!
{ub AD, DB, unacum quadrato cx E D, =quale quadrato s fecmnds
ex EB ; Acpropterea quadruplum re@anguli fub AD,DB,
& quadrati ex ED,zquale erit quadruplo quadrati ex EB:
Et autem quadruplo reCtanguli fub A D, DB, =quale qua-
dratum ex C 3 (Ponitur eum re@tangulum fub A D, D B,
xquale quartz parti quadiati ex C, } & quadruplo quadra
tiex E D,z quale eft quadratumex FD; (quadratum emim |
ex F D,quadruplum cft ex fcholio propos. 4.lib. 2. quadra
tiex B D,cum FD,dupla fitipfius E D, ) & quadruplo qua
drati ex E B,zqualeeft quadratumex A B. (quod quadra-
| tum ex'A B, quadruplam fit per fcholium propos. 4. ib. 2.
\| quadrati ex E'B, dimidiata parte ipfius A B. ) Igirur & qua-
:|draca ¢x C,& F D, ®qualia funt quadratoex A B; Ac pro-
ilinderéfta A B, plus poteft quam re&ta C, quadrato refta
' F D. Hancigitur FD,demonftrare oportet longitudine <8
{meafurabilem efle ipfi A B, Quoniam reGe AD, DB,
;| longitudine ponuntur commen{urabiles; erit quoque to .
t3 A B, part D B,commen{urablis longitudine. B ft autem 16.edecimi,
& ipfi D B,compofitaex D B, A F, longicudine commen-

- | furabalis : { quod copofita ex DB, AF,dupla fit ipfius D B
" Igitur cum utraque A B, & compofita ex DB,AF,longitu-
Cdigef ol
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dine fit comeenfurabilis ipfi D B ; erunt quoque AB,& <3,
t2.decimi., pofitaex D B, A F, longitindine inter fe commenfitrabiles 5
B e . Ac proptereacum A B,compofita
' A‘_F"E‘l—‘n. ex A F, D B, tanquam yna, & ex
} Cr——t———" ¥ D, commiénfurabilis it longitus
dine compofitz ex A F, D B ;erit cadem AB,ex coroll. pro
pos. 16, huius fib. cSmenfurabilis longditudine reliquz F D.
Ergo AB,plus poteit quam C, quadrate re&z FD, longitu
dine fibi commenfurabilis’. a LT
. $ £ » iam AB,plus potflit quam C, quadrat¢ lincz fibi
longitudine commenfurabilis ; & quarta parti quadrati ex
{ G,¢quale parallelogrammum a pplicetur ad AB,dcficiens fi-
' gura quadrara, factatque fegmenta A D, D B, Dico & fe@tag
: AD,D B,longitudine ¢ffc commenfurabiles. Eifdem enim
" ‘conftrutis, fimiliter demonftrabimus AB,plus poffc quam
‘C,quadrato re&e FD.Quare cum AB,ponacur plus poflc,
‘quam C,quadtato re@x longitudine fibi commenfurabilis; |
: eritre@ta A B,ipfi FD,longitudine commenfurabilis . Igitur
] . |cumtota AB,compofitaex FD,§ ex A F,DB, tanqua una,
=t eomenfurallis fic longitudine ipfi FD s eritcadem A R lon
gitudine cdmenfurabilis reliqua compofitz ex A F;DB, pér}
‘ coroll. propos.16.huiuslib. Eft autf & compofitaex A F,
i .| DB,ipfi DB,longitudine commenfurabilis,cam ipfius fir du.
! pla: Igitur cum utraque AB, DB,longitudine fit commen-
' .| furabilis compofitzex A F, D B ; eruntquoque A B, D B,
Y2.decimi.’ longitudine inter fecommenfurabiles : Atque adeo ciitota
! A B,compofita ex AD, DB commenfurabilis fit longitudi-
{ {16.decimi.) neipfi DB ; erunt.1pfe A D, DB,longitudine quoque inter
; ' fe commenfurabiles. Quocircafi fucrine duz reétz linca
inzquales, &e Quod erat demonftrandum.

18./ 'THEOR. 16. PROPOS. 14.
14.

PR,

ST fuerint dux recte linez inequales,
quartz autem parti quadrati, quod fit 2 mi-
nori, quale parallelogrammum ad maio-

rem applicetur deficiens figura quadrata, &
T . in’
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{iu pastes. incommenfurabiles, longituding| ™"
,hpfam dfujdar 3 maior tanto plus potem,
1quam minor,quitum eft quadratum recte
1hne:e fibi longitudine incommentfurabilis .
{Quod fin maior tanto plus poffit, quam mi-
nor; quantiu ¢ft quadratfi recte linez fibi
: Imlgimdmﬁ hicmmm:nfurabxhs, quarte au-

emipan squod fit 2 minorixqua-
tralic] Qc'i‘amum id maiorem applicetnr
' ﬁgura quadrara;in partes longitudi
I;c"iﬂcb‘mmehfutabﬂes ipfam duvdct .

Sx NT duzm&amzqualcs AB,& C,quaru maior
AB § quast .augem parti quadr:mcx C, minori defcripu
| appliestwrad-A B, per 3, lemma propas, przudcnm,parallc
logrammugn.2quale deficiens figura quadrata,quod faciac
. |inre@a A B, pastes AD, D B,lon- . D
gitudine incommenfurabiles . Di- ,_,E_,__,P_...,.;B
to A. B, plus- poffe quam C, qua-
1drato re&te fibi- longitudine mcommcnfurab:hs Ixfdcm
" | enim-qua- fupra. conftrudtis, fimiliter oftendemus A B, . .
pluspofle quam C, quadratore@z. FD. Hancigitur de-
mondtrare oportet ipfi A, Jongitudine efle mcommcnfura-
bilem . Quoniam reétz A D, D B, ponuntir longm:dmc
incommenfurabifes ; esit quoque tora A B, parti D B, lon- t y.decimi.
gitudine incommenflirabilis .© Sed D B,longitudine comi-
.} menfurabiliseft compefiteex DB, A F,cum hac illius
fie dupla. Igitur cam duarum hncarum commcnfurabl-
um DB, & qua componitur ex DB, A F,ipfa DB,
longuudmc fic incommenfuribilis re&xe A B: erit quoquie
~ | reliqua compofitaex DB, AF, cidem A B, longltudmc 14 decimi,

 incommenfurabilis : Ac propterca cum A B s compofita
tx A F,D B, tanquamuna, & ex F D, incommen{urabi-
his fie lnnonudmc compofitzex A F, D B, eritcadem AB,
{pcr coroll, propos. 17« huiuslib. & reliqua FD, . longnudl-

ne

o ege oo e
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ne incommenfurabilis. Ergo A B, plus poteft quam C,qua
' drato re&e F D, longitudine fibi incommen(furabilis..

I 4 M ucro A B,plus potlic quam C, quadrato linca lon |
- gitudine {ibi incommen(urabilis; & quartee parti quadati
ex C, zquale parallclovrammum

A p—f-}-‘—-——QE-——R-iB applicetur ad A’B, deficicns figura
Cr— quadrata, faciatque inre@a A B,

partes AD, DB. Dico & re&tas AD, D B,efle incommenfu
rabiles longitudine . Tifdem enim contiruétis , oftendemus
ut prius , re@am A B, plus pofle quam C', quadrato setrx
¥ D Quare cum A B, ponatur plus pofle,quam C,quadra
‘to re@x longitudine {ibi incommenfurabilis; erit'A B, ipfi
F D incommenfurabibs long tudice. Igitur cum tota AB,
compofita ex F D,& ex A F, D' B, tanquam una, longitu.
dineincommeh(urabilis fic ipfi F Ds erit cadem A B, per co-
roll. propos 17.huius Ib. & reliqua compofite ex A F,
D B,longitudine incommenfurabilis: E@& attemn compofica
ex A F,D B,ipi D B,longitudinc commenfurabilis, camil- |
1a huius fit dupla. Igitur cum duarum linearum commenfu
rabiliam , nempe quzex A F, D B, componitur,,& D B,
ipfa compofitaex A ¥, D B, longitudine incommenfurabi- | -
Lis fic re@= A B s erit & sehiqua D B,jeidem A B, longitudi-
| ne incommenfurabilis ; Ac proinde cum tota A B, compofi
i taex A D, DB,incommenfurabi'is fit ipfi D-B,longitudine 5
erune & ipfe A D, DB longitudine inter fe incommenfura
bies. Quam ob rem fi fucrintduz refta linez inzquales,
quartx auté parti quadrati, &c. Quod erat demonftrandi.

SCHOLION: L

E 6 t T haflenus Euclides de magnitudinibus commenfi
rabilibus , & incommenfurabilibus ; nunc ad Rationales &
Medias sranps in fequentibuse

LEMMUA4. 1.

QY 0 N1 AM demonfiratum et, lineas longitu-

dine commen[urabiles,omnino & potentia commenfu
) rabibes
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rabiles efSe , potentia uero commenfurabiles,non omm
no & longitudine, fed poffe & longitudine commenfu-
rabiles effe , & incommenfurabiles ; manifeStum est,
fiexpofite Rationali aliqua linea comenfurabilis fue
vit longitudine,illam Rationalem socari, & ipfi com-
wenfurabilems non folum longitudine, fed etiam poten
tia : longitudine enim commenfurabiles,omnino & po
tentia commenfurabiles funt . Si uero expofits Ratio .
nali aliqua linea fuerit potentia commenfurabilis, fi
quidem & longitudine , dicetur & fic Rationalis, &
commenfurablis 1pfi longizudine, & potentia. Quod
[iexpofite Ratronali rurfus aliqua linea commenjura
bilis exiftens potentia , longitudine fuerit incommen-
furabilis ; dicetur & fic Rationalis , potentia tantum
ipfi commenfurabilis.

LEMMUAL 11

Ex »RrOGL O. Rationales socat eas lmeas;
que expofite Rationali uel longitudine &r potentia
commenfurabiles funt , uel potentiafolum . Sunt an-
tem & aliclinee , que longitudine quidem expofite
Rationali incommen[urabiles funt , potentia autem fo
Lum commenfurabiles ; atq; obidvurfus dicuntur Ra-
tsonales, ¢ cammenfurabiles inter [e,quatenus Ratio-
pales; commenfurabiles , ipquam , inter [e uel longi-
tudine & potentiayuel potentia folum: Et fi qudé lon

isudine dicuntur &r ipfeRationiales longitudine inter.
fs comenfurabiles, ut intelligatuy, etiam potentis com.
menfurabiles effe ; Siuero porentiainter f¢ folunis funt
commenfurabiles,dicuntwr ipfe quoque Rationales, po
tentia folwm inter fe commenfirabiles. -

& CHO

e
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CPTAQ v B exhis colligere licebit tria gepera linearum |
Rationalinm longiindine- inser [e commenfurabilingg,. Ak |
enim duarum lineavsm Rationalinm longitudine inser fecom b

menfurabilium, alteva cqualis eft expofise Rationali s ac pro:
inde usraque Rasionali commenfurabilis” quoque longitudi=

ne ; Mus newtra Rasionali expofite aqualis eft ylongitudine|

tamen ei vivaque et commenfirabilis : Aus denique usraque

expofite Rasionali commenfurabilis e folum porensia. Hacl

ausem triagenera inweniemus hocmodo. Sit expofits Ratio-
nalis A ,diwifa in quatunor partes , quot mimirum wnitates
‘ Junt in numero B.. Sumpyo deinde. quo-
Al " .. dibes alio numero C, fis D,vefla vnapar.
E.4., C6. D1t tiumrelle A ;5 ¢ quotics D ,mesitur li-
i1 :

24 ’ E. Item quoties “wniitas eft in G ,sotied

. eadem D , metiatur-quampiam: aliam bis
neamF. Quoniamigitur A, & E, componuntur ex partibus
"mh‘:‘“di'm #quilibus , que’ quidem magnitudine equales
Juntipfi D 5 ipfa equales eruns . Ryorfus quia D, mesitur om-

nes sves M, E, & F, ersins omnes tres.iA, E, ¢&r Fy longitndine |

commenfurabiles. Quave Ey¢r F, Rasionali A,commenfuras
biles longisudine, R ationales funt : Suns autem ¢ offenfe lon.
Gitudine inter fe commenfurabiles, eum habeant D communem
menfuram . Inunte erge funt duse Rasionales EyFy Jongioud

| e cimenfiurhiles cy incer fe,é expofise Rasionali A, & qua.

rib ung, nempe E ,zquh'{ ef? Rationali expofise A, :
A M wero D,metiatur duas lineas quafdam €, E, per duoi
: ' ntimeros ¥, G, gaorim nenser idem fit,

s

{ A g By ita vi'raquedinea C, ¢ Ey
B ﬁp__'l ' anaqualis fit ipfi A Ersns igisur wg
| % — — prius yiresrefle A, C, E, menfuram

babentes comniunem D, longitudine

F, f.ﬂ';" "Gy 8:" commenfurabiles; Quare ¢, E, Ratio.

- nali A, longitydine commenfurabi.

[er, Ravionides fimss €umergo ¢ inter fe fins longitudine
| commenfurabiles sinuente erunt dye Rgtionales €, E, lon-

- . s A,

abiles & inset fe, &b ‘expofira Rationa"

neam A toties mesiasur quandam aliam |
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bi A, quarum neutra equalis eff Rationali expofite A, » _
P o sTREMO expofire Rationali A, mueniacur reflz !
B, longitudine tantum incommenfirabilis , que fecerser iz ot t t.decimi.’
cunque partes equales, & fuma- !
sur C, compofita ex alijs quotcun~
que partibus , que magnitudinec- B
quales fins partibus veflz B, Quo G F——t——p——i
falto , erunt B, & €, longitudine
commenfurabiles . Dico eafdem expofire Rationali A , poren-
tia folum effe commenfurabiles . Quoniam .4, B | potentia |
funt commenfurabiles ; erit guadrasnm ex A, quadrato rx!
B, commenfurabile : ESE anem eidem quadiato ex B, commen !
Jurabile quadratumex € , quod B, C, longitadine [int commen f
furabiles, asque adeo , & potensia [gisur quadratarelizrun | !
Ay & C,commenfurabilia quoque inter fe funs . Quare ¢, ip- 12, decimi,
[ A, posentia eff commenfurabilis. Fiquiaduarum reila- | .
rum B, C, lonigitudine commienfirabilinm B , es¥ ipfi 4, lon- '
githdine incommenfurabilis ; eriv quoquereliqua Cyeidem A, '1 4. decimi,,
“langizudine incommenfurabilis. F ergo €, folum fozemiai
‘ipfe A, commenfurabilis, Etquiaz B, 2 € o Rationali expofi- |
te A, porentia commenfurabiles | Rationales funt 5 Inucare |
erunt due Rationales B, C, longitudine quidem inter fe com- |
‘menfurabiles, porentia uevo tantum commenfurabiles expofi-
b s Ravionali A . Quod eft propefisum .
' Q voD fquisoptes inuenire quorcunqgue. lineas Rasio,
nales longitwdine inter fe commen

furabiles;id efficiet hoc modo.Suim Ay

Jo——

'
i
‘
i
y

pta menfisra quanis A ,componan re Py E) 344
sur.quotlibes linea B, €, Dy eX 10 Ty | frmrfrmntpmr} F sl
pariibus iple A, @qualibus , guor i }

Juns wnitates in toridems numeris ;

inequalibus E, F,G. Wam linee B, €y D,habenzes communt !

menfuram A, longitudine cummenfurabiles erunt., i ‘
CAE TERYV M & omneslineas R ationales , non folit ex-

pofite Rasignali,(ed esid inter [e effe comenfurabiles, facile hoc [

modo demonfirabimus. Quonsd R dtionales linew funt,qud ex-

pofite R asionali funt commenfurabiles uel longiswdine & po-| 6. define

tentia , el poientia tansums qua autem eidem commexﬁ‘- *

tabiles , ¢ inser fe commenfurabiles funs; manifeflum eft , |1z .decimi.l
e e e Ratin-, .
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| Rationales lineas quafeupqne inser fe :om;n—nﬁorab;}u effe. . ]
LEMMA 1.,

S1 fintduz re@z linex, erit ut primgad fe-
cundam, itaquadratum, quod fira prima, ad
re¢tangulum , quod fub duabus illis redis li-
neis continetur ¢ Et ut fecunda ad primam,
ita re@angulum f{ub ipfis,ad quadrati ex prima..

S1NT dugreile A, & B. Dicoeffent A, ad B,
|ita quadratum ex A, adreclangulum [ub A, ¢ B,
. |comprehenfum . Ex quantacunque linea refta CD;
— abfcindatur C Eyipfi A, xquabis, &r{
%.—4 v £ 0 EFipfiB. Deinde fuper CE, defcri- |
' batur quadratum C G,perficiaturque |
restangulum G Fycontentum [ub CE, |
G ‘& EF, bocest, fub A, & B . Quo-
1. fexti. | Wiamigicur est wt C Esad E F, hoc efl, ut A,y ad B, ita |
parallelogrammum C G, boc eft,quadratum ex A, ad
parallelogrammum G F, fub A, ¢ B;comprehenfum;
perfpicuum est, fi fins dus recle linee, effe primam ad
Jecundam, us quadyatum ex prima defcriptum, ad re-
Ctangulym [hZ ipfis comprebenfum . _
. EODEM modoerit,ut Byad A, isareélanguli FG,
ad quadratum G C . Quod et propofitum . -

LEMMA IIIL

" $p A 71V M Rationali fpatio commenfura-
bile, & ipfum Rationale cft: -
S1T [patinm A, commenfurabile Rationali pas

N oo A S ‘ ”-0

—
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. ‘ Defcribatur enim ex altera earum , nempe ex 8 C, quadra-
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tio B. Dico & A, Rationale efle., Sit C, quadratum
Rationalesyatione cutus rel:qua l@tionalla dicuntur ,
uel irrationalia,quod. nimirum ab ex t
pofita Rationali deferibitur . Quonia m ’i‘] E
igitur B, Rationale eft , erit ipfums Rationali C, cam-
menfurabile : Ef} autem & A, ipfi B,commenfurabi-
le Igitur A, & C, cum commenfurabilia fins 1pft B,

inter [e quoque commenfurabilia erunt ; ac promde 11. decimi

A, Rattonali quadrato C, ex Rationalt linea expofi- |
tadefcrspto commenfurabile , Rationale eft . Quod
erat demionstrandum .

|

| |

| THEOR. 17. PROPOS. zc.
!

!

QV O D f{ub Rationalibus longitudine
commenturabilibus rectis linets, fecundum
‘aliquem pradictorum modorum, contine-
tur rectangulum; Rationale eft .

5 1 T expefira Rationalis A, & fpatium re®tangulum

i B D, contentum {ub R ationalibus longitudine commentu
1 rabihbus B C, C D, fecundum abquem preditorum mo-

{dorum ( hoceft, fecundum aliquem trium
‘ fcholi s i
,modorum , quos 1n {cholio : . antecedentis —g

i propof. explicuimus ; ita vt velaleera 1pfa-
1tum B C, C D, Ratienaliexpofitz A, fit I !
i zqualis, vel ncutra , fed tamen ci viraque g

Icommcnfurabihs fit aur longitudine , aut
potendia tantum.) Dico B D, retangulum Rationale eflz.

tum B E. Q uotiam igitur B C, Rationalis Ratonaliexpo

fite A, commenfurabilis eft vel longitudine % potentia, vel |

: porentia folum ; erit quoque quadracum B E,ex B-C,defcri :
' prum quadrato ex A, commenfurabile : Eit autem quadra '
tum

e o um

9. defin, s

9.‘dc]gu.
19.
I5.

3. defin.

7-*—_.../‘ o e
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8.defin. | tumex A, Rationale, ratione cuius reliqia Rationalia yo-
9.defin. {cantur, vel [rrationalia. Igitur & B E,illrcomméniurabflef | |
Rationale eft. Quii vero B C,hoceft, B C;5t'C i, longitu |,
dine commen{iirabiles funt ; { ponuntur epimy, BC, €D, |, :
Rationales intér fe longijudinegommenfurabiles.) & cft vt |

1. fexti, | E C,ad GD,ta E B, ad B D; crunc quog; E B,'B D, ¢omis |
ro.decimi.| menfurabilia ) Qﬁm cxlemiite 4 ahrecedend’ propot. |
B D, Ratiohilt'B E commenducabile, Rationaldef. Quod.| .

igjtur fub Ravionalibus Iong&adinuopum\p@g@bihh_ua Ic,
gs.,f&'c..Q_gosi crgtdemonttrandum,, < <0 T
20. . S e T N
i6.1 . -THEOR.i8. PROPOS.21 .- q

S1 Rationale ad Ratoiiilem™applices
\tur, latitudinem efficit Rationalem, &ei,
1ad quam applicatum éf; longitudifie com-
menfurabilem, © - 5o i

St T rurfumexpofita R4tionil s'A, &alia Rationalis
B C, fecundum? ghiquem modorum, quos inv fchoko 2.
rropoﬂ pracedentis expofuimps,, hos ¢k, fiye B C,xqua- |’
is fit Rationali expofitz A , lé noh’,'comrmenfarabilis cas -
o . menei vel longitudine & potenta , vel po-
v+ tenitia tantum. A pplicctr dutem 2&'B C, Ra-
B — tionale B D, latitudivem ficiens C'D. 'Dico
[ ]| €D, Ratonalem effe , xipfi BC;com
EcCD menfurabilem longitudine . Defcribatat o -
- BC, quadratum BE ; qued fimilieér, wvtin -
antecedenti propof. oftendemus Rationale effe. Quiaigi-
tur B E, B D, Rationalia funt, ipfa commenfutatiha crunt;
9. defin. | quadratoex linca Rationali expofita A,defcripto ; Acpro--
t2.decimi, prevea & commenfurabilia inter fe érunt: Eft auccm e
1. fexsi, |BE, ad BD, ita EC, hoceft, BC, ad CD. lgitur, &
BC, C D, commeénfurabiles funt longitudine 5 v in fcho- |
lio propof. 1 0. huius lib. docuimus. Eft ergoC D, ipli BC 5,
6. defin. commenfurabilis longitudine: fed & Rationalis , quippé|
, quaz Ratignali BC,atq; idcirco Rationali cxpoﬁ:z;,;-o{m- it
: : e “ 'menin-




BELIBERE. X won s

tudine commenfurabilis ipi BC, ééf,uur Rationale.ad

Ratiapalem applicetur , latitudinem efficit, &c, Quod crat
demonftrandum. ‘
'J“ ‘.' "L B M M A N ‘."-'.':‘.',‘. ;'l

A

R BCT A hnca poregs fpznum I;ranopalc N
' 4

' lrrauonalls eft.

Poss1x rella A pativm Imtla:;alz fmc cﬂ,

ls.e Bica A, Irratignglem effe . i e-

Raloao. huiuslib, olcnfinp ¢5t, quod eft abfirdum.

peRisur eim { rrqqanal; . 2(971 ergo .,{,5 &ammalu‘
es’iﬁ, Igitur. Iryatiovalis . .

{’it lipea po;ng: ﬂzam [rr.monalm > aocanmr Ir-
rasionales. ., .. i

TRy

tr.f : L'}EM M\A 1 l’ B l'.'.:',.‘ "
Dv As re&as Ranonﬂés Pothhﬁd folum
commen(urabxlcs inuenire. v

tia tantum inter ¢ commen~

furabilium . Aut enim alterg 3

carum eft ¢q¢alu cxpof te : ’::—*

Rationali , aut neutra Prioris generis lineasita
inkeniemus . S expofita I@twnﬁu A cui ggua.

menfurabilis fit, vt in fcholio propbfir # huiuslib. denvon- f :
ftiavimus . Quare latitudo C Dy Ritionalis ef¥,. & longi<] |

quadtatum ex ,.4,4’%418 Jit fpatio cmpmw lrrthm?

nim dicatnr. &gt;oqqlu. érit ;m: gua A% 1.-__ ..
dnatum Rationale guogs 5. ut in demonflratione pros |

iHoc ‘zdemqon{tat ex deﬁnmonc 1 1. huius K]

D o genera funt [mcarum l{atiomlmm ?dmt- ‘

lis [umatir B. Deinde ipfi B, inueniatar C,. longitu_

dmc tantum mcommmﬁ«r»b:h: s [éu ( quod idemefl ).

poten-

[ -

A X-cecimi.

4
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. potentiatantum cammenfurabilis . Q uonium igitur
BYC,ipft Ay commenfurabiles fune;( &, quidem,qaod | -
eHis equalis; as Cex conflruthione, quod innentafis.,.
farentiac’anmm commenfurabilisipfi B, atque adeo| .
pfi A.) Rationales erunt B, ¢ C : Sunt anem 2 pol
tentia folum commehfurdbiles. fpugnte ergo funt due |
Rationales B, C, potentia tantum commenfurabules , |
quayuit altera , nempe B, expofite’ Ratonali A, |
mgualisest . ‘ B
PosTERIOKT autem gencris lineas bac
imrte ‘ré’péﬁéﬂ_fdts‘. Sit rnr/'i,_ s expoffra f{am'on'd Lis Ayést]
S . T longiiudint tantum incom-
Fadecinmi. *%AH—“"“" ’ mzﬁfmbdik‘» ¥nuehiatir By
; { Gl st Varfums lingTtAdme
itangum incommenfirabilis C, maiorznt minor'u
[A. Dico B, C, efie Rationals potentiatantiim coms|
menfirabiles . Quod enirp fint folim commenfirabs- |
les potentia , patet ex conftructione. Quod autem fint|
Rationales , ita oftendcmus . Quoniam A, C, ipfiB,4.
: potentia funt u@?kn/urabilc; s erunt & A, C,com-|
i | menfurabiles potentia, ‘wt in'fcholiGipripof. ¥ 2. hu-
inslth, demonflrauimus .. Quarg cumuirague B,C, |
: expofita Rationali A, fit potentia commenfurabihs ;
. 6.defin, [cromt B,:C, Rekiomales . Inuentc evgo funt B, ‘q&‘?;
© " |Rationales potensia tantum commenfirabilts AN

t
}

%
H
f

i

4

]

!

1

i

’

1

]

3

T r A A T ey

.. ScHOLIO N

\Q.¥ o'D f inueniende fint quotcunque linee Rati onales
posentiasansuwp inser f¢ commenfirabiles , exeqhemur id hat
. }rasione. S AT

| SYMANT VR perea,queinfcholia prepofizo.kib. 9.
.| docsimmns., tot mgmeri privei. lpuos linem Rasionales quarun. !
ey,

R s T
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[:n; ,nempe , A, B, C, D, Deinde [umpta linea Rationali E,

« manifeftum eft . Com enim earum quadrasa proportionem ha-

| Fione ;ﬁmili:zrq,- quadramm ex Fyad quadrasumex G, vt B,
1ad C; & quadratum ex Gy ad quadrasumex H, vs C,ad D. A

SRLIBER . X GR35

e Aum—

fiaz ve A, ad B, ita quadratum ex E , ad quadratum ex F,vt in
coroll. propof. 6. huius lib, offendimms | Item vs B, ad C, ita
quadrasumexF,alqua- A,5. E

draswmex G 3 &rdenigs By 7. F ey

v €y 2d D, ita quadra- €, 3. %""———1,

tum ex G ,ad quadratum D, 2.

ex H. Dico refta E,F,G,H, Rationaleseffe, ¢ potensie tan -
fum commen(urabilés inser fe. Quod enim R ationales fins ,
: beans , quam numeri A,B,C,D, ( nempe quadratum ex E, ad
: quzdramm ex F, vt numerus A, ad numerum B, ex conftru~

veroex equo quadratumex E, ad quadratum ex G, ve A, ad
C; fimiliterque quadratum ex E, ad quadratum ex H ,vi
A, ad D ; & denique quadratum exF ., ad quadvatum ex
H, vt Byad D. }erunt ipfainser fe commenfurabilia; ac pro- 6. decimi
prerea &y reéfe ipfe patemiaﬁzl:em commenfurabiles . Exiffen
seerge E, Rasionali, erun: & reiique F, G, H, Rationales,
Quod autem potentia santum fins commenfisrabiles , ita offen.
demus . Quoniam earim quadrasaproporsionaliafunt nume-
ris prim;l; A,B,C,D: numeri autem primi proporstonem non
babent, quam quadran' numeri, vt ad finem Lib. 8. docssmus;
non habebuns esiam gquadrasavecsarum E,F,G,H, proparsio-
nem,quam numers quadrasi . Quare reéie E,F,G,H, longitu- 9. decimi.
dine incommenfurabiles {uns. Oftenfz funs autem R ationales,
¢ posentia commenfurabiles . R asionales igisur fune, ¢ poten
tiatansum commenfurabiles . Quod eft propofisem .

Q v o D fipropofisis quorcungue R ationalibut potensia fo
lum commen[urabilibus , inuenienda fis adhuc alias que om.-
nibus illis commenfurabilis fit posentiasansum, fies id hoc mo_

do.Sins propofisedue Ra- A ¢, to.
. . .—ﬁ
sionales potentia tantum P r————— D, 6.
. f———eee .
commenfurabiles A, 8, F E, 7.

quarum quadrara propor-

sionem habeans,quam numerus Cy ad numerum D : Sumpto

ausem dlso numero,7ui ad quemlibet ipforum Cy D primus fis;

( Inueniesur ausem buiufimodi numerss facile,fi fumaswr pri- )
- . LE . mus ,

L - .. o — " o
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. | it quadrasum lince B, ad quairaium linea F, per coroll.pro-

8. dccim;'. ’

t
}

< {les « Nam ex £quo eris quadracum ex A, ad quadratum ex F,

210'

| Cum exgo proportio D yad E, non fir , que numevi quadrati ad |
. . |nwmerwm quadratum , vt ad finem lib. 8. offendimus , quod ,
9. decimi,

cetur autem Media.

_ cft, Irrationalem quoque,qua vocctur Media. Defcrba-

-msss, gui nesusrumipforum €, D, metiatur . ) fias vt D,ad F,

pof6. buins lib. Dico F, Rationalem effe , &ripfis A, B, po- |
sentia folum commenfurabilems . Quod enim Rationalis fiv , |
A , . Crto. exeopaset, qued commen-
B r—— D, 6. furabilis fit Rationali B,
r— E, 7. [aliem potentia, cubi gna-
GO . . dratareéfarum B, F pro-
portionem habentia.quam wumeri D, E, commenfisrabilia fint.

D, & E, fint inser [¢ primi ; erunt vefix B,F, longitudine in-
commenfurabiles , Ergo potentia sanium commenfurabiles .
Eadem vatione erune A, g F, ‘potentia folum commenfurabi-

vt C, numerus ad numerum E, Crom ergo hi numers proportio
nem non habeant,quam quadrasus ad quadrasic 5 eriuns A, F,
longisudine incommenfiurabiles , ére.

THEOR. 19PROPOS. 22.

. QVOD fubRationalibus potentia fo
lum commenfurabilibus re&is lineis conti-
netur re¢tangulum ; Irrationale eft : Etre-
¢ta linea ipfum potens,Irrationalis cft. Vo-

S.1 T _expofita Rationalis A, & re&angulum B D, con-
tentum fub Rationalibus B C,C D,potentia tantum ccm-
menfurabilibus fecundum aliquem modo-

r—té'-—c rum,quosin lemmate 2. precedentis pro-
 pof.diximus ( hoc eft,fiucalteraillarum =-
: qualis fic Ratronali expofitz A, fiue non. )
E c p Dicore@angulumB D, efle Irrationales&
re@am,cuius quadratum ipfi B D, ®quale

tur eum ex altera ilarum , vtex B C, quadratum BE,

quod

-

A3
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Iquodcin; 7R'étfo‘n§l'é,’ vtin demonftratione propos. 0.
i d:ximus . Etquoniam eft vt EC,hoceft, 8C,adC D, vt

iB E,ad B D :Eftautem B C, ipfi C D,longitufincincom-
-menfurabilis, ex hypothefi; ent ex ijs , qua in fcholio pro-
(pof. 10, huius lib, trad:dimus, B E, ipfi B D incommenfu
rabile . Q uare cum B E, commenturabile fic quadrato ex
Ration}'nli :x{poﬁta A : Sitautem B E, ipfi B D, incommen
furabile ; erit quoque quadrarum ex Rationaliexpofita A,
eidem B D, incomimenfurabile ; Acpropterea B ), quadia
to Rationalis ¢xpofitg incommenfurabile exiftens, Irratio-
naleeft. Q uamobrém & ré@ta potens ipfum B D, Irratio~
nabseft, ex 1. lemmate propof antecedentis .

Vo ¢ & T v R autem hzc linea potensipfum B D, Me
diazpropterea quod media proportionalis fit inter duas BC,

1C D; Rationales potentia tantuminter fc commen(urabi-

les, quippe cum eius quadiatum zquale fic re@tangulo B D,
fubipfis B C, C'D, comprehenfo . Q uod igitur {ub Ratio
nalibus potentia folum commenf{urabilibus, &c. Quod
demoaftrandum erat. :

"SCHOLION.
¢ T"A_ Q}f £~ omnislinea media proportionalis inter duus

Ratiopales porentia tantnm inser [e commenfirabiles,Media
vocabitur . Cum enim eius quadratum equale (i reFangule

\fubsalibus Rationalibns comprehenfo , qued quidem in hoe

theoremate sfienfum eff , effe Irrationale , eris lasas ipfius,
nempe media proporsionalis inter dictas R ationalesy linea Ir-

|rasionalis,gue Media appellasur, EX quo lineam Mediam fa-
csle déferibeniug , i dicamui eam effe limeam Irvasionalem ,
|ane mcdnfo‘ boo proportionalisefl inter duas lineas Rasionales

potenviatantim inter [e incommenfurabiles. Vel que poteft re
Gangulis fub duabua R ationalibue posétiatitii inter fe comé-
Surabilibus cocdrh. N fola hec linea Media hoc laco appellai .

"V % antemref¥e hoc lotomone: Campanus,ni [olisrefiapo
téns refFignlll Irrationale fub duabus vedbis Rationalibus po
s¥tia tdtii coméfurabilibus cirentii,Irrasionalis eflvocarurq;
Media : Versi etid gnadratum ipfiss , vel veflangulum illud
Medii diciz , quia medio loco proportionale eff inter guadrata

S

1. fexti.

9. defin.

V4. decimi.
1o.defin.

17.fexti.

87 fexti.

4 slarnm
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sll arum vellarum R asiopalinm po;tngiaft!uM.fommepﬁorabL
lium , quemadmodum & reéfa ipfa media propor?ionih‘i‘tﬂ
suter diffas R asionales , Nawm fo tres _[imf fins continwe pro-
portisnales,, quales funt B C, ¢y reflalrrationalis,que Media
dicitur , g0 C D 3 eruns quoque rectihr;m}ﬁn‘ziliz: fmilitexqy
defcripig fuper ipfas , cusufmadi fung earium quadraa, propor
tionalia , vt in fcholio propaf.22. liﬁ.ﬁ.ﬁeinonﬂr?ﬁoiniu:'. ém

| e quadracwm ex Medsa defcripsii pro ortionale eff inser ju.:-

dratarectarum B C, € D,ideog; Medium appellari poteft
H o.G..autem non isa incelligas , vs puses omnt rectangulum
Medium continers fub dwabus. vectis Rasionalibsus poential
santum commenfurabilibus, quale eft Medium B D. Hec enim
falfum eft,com ¢ [passum Medinm contineri po]]t‘t fub dna-| .
bus Irrasionalibus , nempe Medijs longisudine 5 vel potentia|’
tantwm imser [c commenfurabilibus, vi ex propuf as. & 36.
husse Lib. conf¥abis . Isaque mon reciprocantur vectangulum
[ durhus R agionalibus popentia tantuminser fe ommenfu-
rabilibms consensum , & [pasium Medium '~ Omne fiquidem
vectangulum fub duabus K asionalibus potentia fansum com-
menfurabilibus contensum , Medium efi , vs offendimus ; At
non omne [pasium Medium [ubduabus R ationalibus posentia
tantum commenfurabilibuc continetur , Vniuerfe tamen omne
fpatisim Medium aquale eft alseri esipiam. Medio fub duabus
Rationalibus potensia tansum commenfurabilibus contento
Nam alizs vecsaipfum posens , non effes dicenda Media,quia
non poffesvectangulum fub duabus R ationalibus potentia san-
tum commenfurabilibus comprehenfum ; velnon effes propor-
sionalis imser duas Rationales potensia tantum commenfura-
bites . .. . L

V n D.3. Medium deferibi fic poterit, vt dicamus , illnd
effevecsangulum fub duabus R ationalibus potensiasanium ci |
menfurabilibus contensum : Vel cerse veciangulum, qued al-
seri cuspiam recsangwlo fub duabus R asionalibus potentia fo-
Inm commenfurabilibus comprebenfo aquale et  ssa vt ipfum
peffislinea recea , que Media in hoc theoremate e{f yocasa.
Omneenim Medium non contenssmfub duabus buiyfmodi R4
sionalibus resocari poteft ad alind Medium, csiius lasera funs
duc linee Rasionales porentiasanium commenfurabiles , »

in fcholio fequentis theoremasis offendemus .
- - THEOQR:

/
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| THEOR.20. PROPOS.23.
. QVOD aMedia ft , ad Rationalem
_{applicaturn 5 latitudinem. efhair Rariona-

lem , & e1, ad quam applicatum eft, longi-
tudine incommenfurabilem .

2

| S 1t'f'linéa Media A,& Rationalis B,C, fiuc ea fir expo-
_ fita,fiue expofite commenfurabilis longitudine & potentia,
. ;vel potentia tantum ; appliceturgy ad B C, retangula BD,
" )zqua'}c quadrato px Media A, vel re@angulo , quod hue
" | quadrato quale ef¥, facidrq; latitudinem C D. Dico C D,
‘| Rationalem effe, &‘ipfi B C,longitudine incommenfurabi-
|lemi: Qo AL Mediactt, ipfa -

* | poterit re€tangulum fubduabus re . D A
;i &tis Rarionalbus potentia tantuny o G
| commenfurabilibuslinter fe conten : ‘ .
'{ tumsalias non poffet dici Media.Sit.: ‘J
tigitur illud re@angula £ G, fub Ra

‘tionalibus £ F,FG,potétatantum B CE = F

| commenfurabilibus contentum, Et .

|quia A, ex hypothefi; poreft ctiam ipfum B D; zqualia -

jrunt BD,& E G, lateraque idcirco habebunt reciprocacir-

@ zqgg}:séngulds; nempeeritvt BC,ad E F, ita F G, ad
. 1ad CD3A ¢ propterea quoque ve quadratum ex BC,ad qua

!dratum ex E F,ita quadratum ex F G, ad quadratum ex.

CD 7 Sed quadratumex B C, commenfurabile eft quadra

;toex E'F.'(quod rete B C, E F.ponantur Rationales;atq;.

Zadco inter {¢ commenfurabiles vel longitudine & potentia,
1 vel potentia tantuin . ) luitur & quadratum ex F G, com-
mefurabile erit quadrato ex C Djs proptereaq; & reé¢ FG,
C Djcomimenfurabiles erunt faltem potentia. Ergo cu FG,
Rationalis expofite Rationali fit commenf{ugabilis, fiip(a
nocfexpofira Rationalis; erit quoq; C D, expolieg Ratio
nali esmmenfurabilis, vt oftendimus in fcholio propofl 2.
huiug lib."atque 2deo C D, exdefinitione , Racionalis erit.
Dicoqu 'd" & longitudine incdmenfurabilisipfi B C. Quo.
e . - niam

—_

37

|
|
|
|

(]
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.

45 primi

14. fexti. {

22 fexti.

1o.decimi,

AT T, T e
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niam E ¥, F G, Rationales funt potentia tantum commen
furabiles, hoc cft, longitudine incommenfurabiles ; & eft ve
E F,ad F G,ita qhadracuinex BF ad re@angulam EG, fub

| BF, FB,contcntum,ea lemmate 3, propef. 19.buins lib.erie |
so.decimi. ... quadratum.cx E F, incommenfu-

. O R S E RPN S T T ./-" :
Ar L B ey s premedpiope: a0l "}ffﬁ@iww
e fad B‘C.re.rzmg&lvmqndmngx,.d,qu,/; ipfsB C o A,

| W fexmi. i framasiar.seriia proporiianalis pro lasere CD .£um enims BC, A,

DA ; B K }’r'abil'g reangulo E G; atq; adeo
. 1.@ re@anguin B D, gyod huicequa-
1 kcft. Awqui quadratum éx EF,
8 LI J.:( commenfyrabile cit quadsato ex

B 5

ol e R - € D.{quod E F,C D,Rationales
4+ B C B . fintyatgs idcirco faltem potentia
sk e qumagpdurabiles . ) Tgitur cum
quradrat niri-ex G.M3; commenfiymbile fit, quadrato ex
. |EF;atreQaogulum B-D, cidem:quadratogx E F, ipcom-
13.decimi. menfurabile s incommenfurabiliagrunt quadrati ex C D,
| & re@angulum B D: E& dutem ex jemmpate 3, propof. 9. |
{! huius lib. quadratumex:C D, ad re@angulum B D, vire.
10. decimi; Qa C Djad re@am BE: losommepfusabiles crgo funt lon-
i gitudine:CD,& B C:Rationalis ergact C D, & Kationali
4 JBC.longitlidinsihcémcnfuygbili% Mamobrg, qyoda Me
"1 dia fir, 2 Batiopaléapplicati , &e Quod demonfirandia

; erat. Tl el g e
v AT m;;,,{s.“;_‘af;g ‘; I:QN,

;.
S e

Loy &r CDyproparsionades fine erit veciengulii B Dofubextremis

37. forii:i BO,OD consenmms equaledquadran madis.propertiqnadis A.

Tyeoeds sH e dree viendwn evis (rin ﬁmﬁ:ﬂmnda ad ali

. i | quainrectampplicapdam eriv rectangulwm squale quadrd
L e tdtmaffépnlmmma&'. R R PRI EITA NI L

;02 { v PoR w0 :exboashetremaze manifefum oft somne Mediii,

o 23 hoc effdg fnciam, quod.liviea Mediaposef . kqnalefle cuidi

L O alsevisigerniliguld connento fub duabus R arienalibus potentia

© O et cdmmenfurabiltbus i Nam fi sl Medio-ad: R ationalé

i linsimiapplicernr equale rectangulum,facier id, fer. hoc theo-

L obma \dtievsm vus. Rationale | longisudine limeg. Rationt~

R ;h' incommenfurabile. Quare recrangwinm hoc applicasum Me

S - die
2
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dio aguale, Medium eris fub dwabus R ationalibus porentia fo-
bum commenfurabilibus consentzms . Msqme hoc mods guod-
cungue Medium veduci poreric ad Medinm contentum fusb
duabue R asionalibus pesensia santwm commenfurabilibus o

'THEOR. 21. PROPOS. 2.
ME DI AE cémenfurabilis,Media eft.

"~ S11 Mediz A, refta B, commenfurabilis fiue longitudi
ne & potentia, fiue poteatia tantum , Dico & B, Mediam
efle. Expofita enim fit Ratjonals C D,ad quam applicetur
re¢tanglum D E; mqualequadra- .y
toex A, Media. Quoniam igitur B———t
D E.,Mcdium ad Rauonalem CD,
applicatum , facit C B, larituding s
erit C B, Rationalis ipfi C D, lon- ]
itudine incommenfurabilis, Rur. B c )
us ad C D, Rationalem apphce-
turreftangulim D F, quadratg ex B, zquale . Et quiare-
&tz A, B, ponuntur commenfurabiles, erunt quoque eo-
wm quadrata, hog eft , re@apgula ipfis 2qualia, DE, DF,
ommen uralgi’iq. Eft autem ve DE,Ad DF,itarcta EC,
adre&am CF. Igitur E C, C F,Yoneitudine funt commen
furabiles : 8¢d E'C, oftenfa eft Rationahis, & longirudine
ipli C D, incommeninrabilis. lgitur & C F, longitudine
eidem C D, incommenfurabilis ¢ft. Cumergo & Rationa
Ls fir,propterea quod Rationali expofite C D, fit commen
furabilis ; ({ Namcum B C, € F, fintlongitudine oftenfe
commenfurabiles, & E-C, :Pﬁ‘.G D, comenfurabiks faleé
patentia , quod. Raionalis fitperit & C F,eidem C D,com-
menfurabilis potentia , exijs , quz in {holio propof. 1.

[~

Lam

huius lib, Ktiplimus . ) erunt C D, C F, Rarionales poten- |

tia tanthm commenfurabiless Ac proinde. rca B,
- potens re&angulum D F, fub Rationalibus po-
. gentia tantum comenfurabiltbus C D,CF,
Medja eft. Medi® igitur commenfura
" *bilis,Mcdia eft . Quod often.
‘\ : dendum erat .

23.
21.

45+ primi,

1.3. decimj,

48 [rim'.

1. fex:;.
‘10.decimi.

14.decimi.

st decimi.]

COROL.|
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COROLLARIV M.

E x hoc manifeftam cft, fpatinm Medio {patio commenfirrabi
tile , Medinm effe . Poflquam demontiracum et D F, commenta
tabiked’cMcdioDE,o&u{n-aep-ozfm:Df.tﬁ:anq
Mdi-n.!:k-qucnnodum@dmhoca

e Toato Medio D 8, commenfarabile. Di
$1 1 {patium ,DF, (pario B, commenfu « Dic
A P s P2 D F, Medivm cffc,Pollic-cmim. A, Me:
Epam dia iplom D E, Medium. ( Nam cii DF,

B D Medium fir,porenit iplom reta.que M¢
dia dicitur, vtin fcholio propol. a3 he

1 juslib. tradidimus. ) & B, iplem DF.

T Qoonnam D E, D F, commenfurabili

funt , erant quoque quadras ex A, B

B— F (fs xquala: commenfurabilia . Quat

A,B, 1e@z potentia faltem funtcommenfurabiles ; Acidatco d
fiente A, Media, erit& B, illi commenfurabitis Media, ve 1a hol
theoremace oftenfum eft. Igivur & D F, Medinm cat. Omae enid
{patium , quod poreft Medsa, Medium appellacar , vtim fchol
propofaz.;huius 1ib, docwimus . .

LEMMU L

‘| Qvemapbmopvm astem in lemmate 1
propof. 1.9, buius lib.de Rationalibus ditturia e3t, it
& bic de Medijs dicemus . Nimirsm rectam line

Mecdig longitudine commenfurabilem , dici Me«'aa

& ipfi commenfirabilem non [olumlongitndine ,

& poteniia ; V niser(e enim que longitudine comme

furabiles funt , etians potentia funt commen/fiwabilt

| Siuero relta quadamlinea Media potentia fuerit d

menfurabilis , fi quidem ¢ longitwdine, dicetur &

Medsa, & ipfs commenfurabilis longitudine ¢ p1

tentia . Quod fi Medsa rurfus aliqua linea-comme
rabuis exiftens posentia , longitndine fuerit in-

“commenfurabilis,dicetur ¢ fic Media
ipfi potentia folum commen-
[urabilis .

LEl
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D v 4 s re@as Medias longitudine ¢ommen |
furabiles ; Item duaas petentia tantum commen
furabiles inueaire. : ‘

S11 Mediaaliqualinea A, cui fj inueniantur due
| ;c&a commenfurabiles B,C; slla quidem longitudine,.
£C Hero potentia tantum ; erit A r—————t

’utraqu?B,' Cs-Medig A,'com- Cr——"" 24 decimi
imenfurabilis, Media. Cum ergo A, B, fint longitu-| -
dine commienfurabilés’; & A, C, potentia tantum
erunt inmente A, /B; Media longrvdine commenfieca
biles ; & A, Cy Mediat potentia falum. commenfira-
biles. Quod ¢33 propofitsm. .

. B B S O
ScHOLIGN,

Q¥ AMYV.5 3 omuislinea vecsa Media commenfurabilis,
Midid iy won samen oninis Media; cysbibes Mediz.ef¥ com-
menfiurabiliv s vwm dua Medi« davs goffin prorfiss incommen
Jurabiles  longitudine videlsces, & posentiaywt ex propof. 36.
buises Lib. apparebis . Vbi etiam docebimus ; qna nam via in-
weniende ﬁ»{::u Medic longisudine ¢ posensia incommenfu
rabilee v e : :

T 24.

| THEORzzPROPOS 25. 23.

@ oD b Medijs fongitudine com-
menfurabilibus retis lineis continetur re-

&atig;.dum', Medium eft. ‘
Co'x+t1 s AY VR re@angulum A D, fub Medijs

A C,C D, Mnpitndine commenfurabilibus. Dico -Alzi, Me.
o e : . “un

B T P e
m— v e em— e
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45 primi,

v

. ©oeg e

BUTEFCLID.GEOMEYS

.

’x.ﬁ‘ui :

1o. decimie

‘ ‘L:ZS' 5 _.

23.

- 1
dium efle, Deféribatur ex CD,Media quadratii BD, quod :
crit Media. Bt quoniameftve AC,ad CRjta AD,ad DB+,

n  Suntautem AC,CBhoceft,AC,CD,|
longitudine coméfurabiles; erunt A D,
DB,comefurabilia. Quare fpavii-AD,,
A C B Mcdio DB, comenfurabile, Med/teft N

... excosoll, precedentis propof. Q uod-er
go fub Medijslongitudine commenfurabilibus , &¢. Q uod
crat oftendendum . - « C g

THEOR. 2;3. PROPOS. 36.

QVOD fub Medijs potentis. tintum
comenfurabilibus retis lineis cotinetyr re
Crangulumy vél Rationale eft, vel Medium,

S 1T reCtangulum A C, compichenfum' fiib Medijs
A~B, B C, petentia tantum commenfurabilibus. Dico AC, |
efle vel Rationale , vel Medium, Deferibdturex A B, B C, :
quadrata A D, CE, qua Mcdiacerunt, vtin fcholio pro-|
pof. 22. hnius lib- docuimus ; cum re@x A B,B.G, Mediz |
ponantur . Exponatur Ratiohalis F G,ad quam applicecur

" E—y  tetangulum F H, quadrato. A'D, |

p__3B -—1 ex A B, deferipto®quale; cad H1, |

c reftangulum [ K, re@anguloA C; ‘

-+ ~mquale; &deniquead K L, zeang |
gulum L M, =quale quadrato CE,

r & exBC, dekripto 5 critque totum
- . FM,vnum re@angulum., quem-

admodum propof.45.1ib 1 .eft ofté-|

. fum. Quijavero A D, CE, Medid:

G H KM oy, erunt & F-H, L M, ilisaqua-!

lia , Media :.que cum applicentur ad Rationales F G, KL, ‘

34 primi,

23¢decimi.

(eft enim & K L, Ranonali F G, aqualis, ob parailelo-
grammum F K, Ratiohalis’. ) faciantque laticudineés G Hg’
K M, eriine fé&e'6 H ; KM, Rationales, ipfi F G, feu KL,

longitudine incommeniurabiles . Et quia reGx 'A B, B C,

potentia inter fe funt commenfurabiles , erunt & earid qua- l
' : dra
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drata A D, CE, atque adeo ipfis ¢qualia re@angula FH,
LM, commenfurabilia: Veautem F'H,ad L M, wa eft re-
@aGH,ad K M. Igrur G H, X M, longitudine inter fe
commenfurabiles funt. Q ware G H,K M Rationales often
{z, funr longitudinc inter fe commenfurabiles, Rationah
ucro F G, folum commenfurabilespotentia, cum e often-
fz fint longitudine incommenfurabiles 3 Ac propterea re-
Qangulum fud ipfis G H, X M, Rationalecft. Bt quoma
e, W'D B, ad B C, ita A B, ad'B E; ( quod D , B C sp-
fis AB,BE fintzquales, utraqs utrique.}& ut D8, ad BC,
itaAD,ad AC;8cut AB,ad BE,ita AC,ad CE ; erit quoq
ut AD,ad AC,ita'AC,ad CE; atq; adeo AD,AC,CE,pro
portionalia funt.Igitur & illis 2qualia FH,HL,LM, ppor-
*{tionalia erurit : Habént autem reftz GH,HK, K M catdem
proportiones , quas re&tangula FH,HL,LM . lgitur & re;
‘|8z’ GH,HK,KM,proportionales funt, proptereaq; rectas
gulum fub G’ H,K M, quadrato ex HK yquale elt. Ett au-
tem re@angulum (ub GH, K M;oftenfum Rationale.Igitur
& quadrat@iex HK,Rauonalecft;:deoq; & recta HK Ra-
tionalis erit;8 ob hoc ipfi FG,Rationali expofitee,huc cft,ip
iH1,comefurabilis uci logitudine, uel foli poténa. Et fi qui
d¢ HK,1pli HI,logitudine fic coméfurabilis; rectagula HL,
fub Rationaitbus HI,HK Jlogituaine cdémélurabihibus caté
tihoceft, AC il xquale, ent K onale.Sivero HK,,pli H T,
potéta folii comefurabilis ficserie rectdgula HL,fub Rang-

eft;AC illi zqualeMediii.Eft ergo AC, recriguli fub Me-
dijs AB,BC, potétia tari coméfurabitbus cdtentii, ud Ra-
tionale,uel Mcdium . Q uocirca,quod fub Medijs potentia
tantum commenfurabilibus, &c. Q_uod eratoftendendum,

TSCHOLIOI\"_.

Facirravs qud ex 45.propofliby . applicabim® ad H 1,ve
adgulii ipfi- AC s quale fisvibus vecsis HI, AB, BC,quarsa
propovsionalis fimarur pro lasere HK. N4 recsangul fub ex.
tremis H 1, HK , aqualeerit vectagulo fub medis AB, B (.
Hac eadé arte viemur in fequisih® , gnido ad aliqua re-
& applicandwm eris reciangulum aquale aliers vecranyuio .

nalibus HI,HK potétia ta:i coméfurabilibus cbtenta, hoc.

1. fexts
10, decimns.

ro.decims, |

1. fexsi

1 fexti

17. fexsi

5. defin.

zo.decimi. |

22, decimi,

12. fexsi,

X8 fex.i,

|
|

Qoo
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20, decimi.

v

32, decimi

;‘. 5 decivi.

36.decimi,)

* [nec Medium , fed sertinms guoddam genus conflizpere ; nemye

1. feans. incommenfurabilia :

1 0x decimil

Xy.e N:l' ;'M“'!""j in hoc shearenite Jémoh'..’_’(r’qrm:ﬁ;}.: J

crangulum consontnwyfink duabus vectis Medys paséntia idn-

tum commenfurabilibuselfgucl Rationale, uel Medium ;5 do-

tebit Kuclrties propef.s § quanam xasione snuensende fins Jua;
WMedie f#emil‘ummulcomh;qn}mbﬂp; ,» que Ragiondle!
comprehendans : Propof. werar9.duas M,ed(.z;moté@uhﬁ ‘”!‘r}t

. bcommanfisrtbiles inguires., gua [pasivm Medism centineant. |

10 ITw QY 8 habemugexhis , receangubnm consenimy fub

| duabus R ationalibus langiugdin,e camenyurabiljhus q[gw [’r%"
nalesSwh duabus vero Rysionalibus pq:g:ﬁgqqﬁiﬁméﬁrg‘ ‘

bilibus\consems um xecsangplpm effe Irraviongle’y gruclanto; i

| Medinm | gt rectarn, qua pfum paseft o Medianm. K urloces i
(il duabus |

demonfrazis.eanflds ; yeciavigwlum comprohanys
Medis Iong_imdiaun,mgﬂfimbiﬂh“ sffe Medimm s Rectam |
guluwm ausem fub.dyabus Madys posentia foinm copmenfyrgs .
bilibus comprelenfoan effevel Rationale, we} Medinmg. 1 ¢
Q v.o v figuirraget ,quslenam recsangulum figtlind !
gwod [ub dimabms Medigs longinding. & poiensia jucommey /s ;
rabilibas conresessor 5 Kefpondemus ilénd ma&_!‘idmf fﬂ,{’- »

#quale effe rectangmlo , quod continetwr [ub linea MinglgT
& Irrasionadi y qua Media appellaswr . D e d,

E»_‘_T : . S.ur enim recsangulam A C, com
P Bl | . prebenfum [ub duabus Medys AB,BC,
b~ —1{C longitadine ¢ potentia. incpmmgnfura
b bibsbus. Dico A C, neque B asionale ¢f |
_odosoife ) neque Medium., e, Confiyposin
) By o afidem usin thearemne , offendemug
¥ LY - fimiisar , vectas G B, K My Rasione
les effes & ipiF G, langisudine in-
— . commenfurabiles. Es quiavecss A B,
G H K _NL B C, ponunsur incommenfurabiles
longitudine d" porentia’s erant & earum adrasa A D,

CE, asque adeo ipfis aqualia veccangmia EH, L M,
Ve autem B H ,ad LM , ita eflrecta
te G H, K. M, longuudine

G H, ad rectam K M. Igitur vec
inter fe funt incommenfurabiles . Quare G H, X M, ofienfa
Ratisnales , funt potentia sanium inter fe commenfurabiles ;

Ac propierearect angulum fub ipfsGH, KM, I rrasionale

——oft,

iz 1. decimi
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eft, ~qued Medinm appell seur, ¢ vestaipfum porens,Irrationa
Iss que dicitur Medsa. Pocest amem veflangulum fih ipfis
G H, K M,refta HK : ( Nam,ut priusyoficndemusives GH,
HBX, K M, ¢fcproporiinales) Igisur H Ky Irrationals

nale effes,facerer ipfum ad {giionalem H I, applicatninl uitu
dinem H K, R arivualem, ¢ ipfs H I, longitisdine commien]ira
bilem: Quod eft abfirdum ,oftenfzenim eit H K, Ifrsionals,
ac Media , Eodem muduneque | K, Medium oft 5 Sienim effes
Mediwm,faceves ipfum applicasum ad R acioralem H 1,lasivn-
dinem H K, Rasionalem, ¢~ 5/t H 1, longiradine incommen-
| furabslem . quod est abfurdum.. offenfarit enim H K, Irratso-
widis, & Media. Itague cum 1 K, neque Rasiomals fis neque
Medium 3 neceflavio neque A C, 1lli eqmale , Rationgleeris ,
n'gq-é Medium, fed tertium'quoddam yénws conflisses., nempe
equale eritipfi I K quod fub Rarionali, & Media,consinesar,
ewm H I, Rasionalss fis, & B Kyoftenfa Media . Bx quibus ¢fa
[ fititur,reffam que poreft Patium. fub duabus Medyjs longitu-

¥C, comprehenfum, poffe quoque relanguinm [ub Rasionali,
& Trrasionali , qua Media socatur ,consensum ., Quod eff
prapofisum . : Co -

tionali. ,

SveprrRET Medium A B, Mcdium A C, reftangulo
D B. Dico D B, non cflc Rationale . - C B

Sitenim, (i fieri poteft, D B, Rationa- ‘
le. Expofita ¢rgo Rationili inea EF;
ad ipfam applicetur re®angula EG, A ¥ '
Mcedio A B, zqunales & Mcdio A C, *— —1

re@angulum E H,2quale, utfitreli- T -
quum H1, Rationali P B,zquale. T_ .

BruntigiturEG, EH,zqualaMe- '  ® &
dijs A B, A €, Mcdia; & H Lzquale Ratienali D B,Ratip

"

efty dr Media. Quace ] K,y {avivaale noneft: [ emim R ztio- |

 dine- ¢ pesenviaincommenfirabilibios (quales ponuntur A B, 1

 THEOR. 24. PROPOS. 27.
~ MEDIVM non fuperat Medium Ra-|

170 fexti,

2 &, decimi,

b 3. decimi,

26.
22,

45 primi

nale. | - -

22.decims, |
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illarum reflarum Rasionalium po:en,ti::’)/&lumummmz, ﬁorabi-

. A . . Ve Fygur
lium , quemadmodum ¢ refla ipfa me ia Pryoyor}nonalu efE

inter diffas R ationales , Wam fi tres line fins continue pro-

portionales , quales funs B €, ¢ refla Lrrationalis,qius Media
dicitur y & C D 3 erunt quoque vectilinea fimilia, fimiliterq;
defcripsa fuper ipfas , cuiufmadi funi garern quadtata, propor
tionalia , vt in fcholio propaf.2 2. lib.G. 'ilei(tanﬂrqht')riq;l i"‘
re quadratwm ex Media defcriptii proportionale eff inter qua-
drasa rectarum B €, C D,yideog; Medium appellari poteft

H o ¢ ayrem nonjsa inzelligas,, vi putes omnd recsangulum |
Medium consiners fub duabus. rectis Rationalibiis potentia
tanium commenfurabilibus, quale eft Medium B D. Hec enim
falfum eft ,cwm ¢5 (passum Medium contineri poffit fub dna-
bus Irrationalibus , nempe Medijs longitudine , vel potentia
tantwm inter [e commenfurabilibus, v ex propufas. & 26.
hutus Lib. conftabis . Itaque non reciprocantur vectangulum
[ab-duabus Rapsonalibus porentiasantuminser feiommen|u-
rabilibus consentum , @ [patium Medinm Omne fiquidem
vectangulum fub duabus R asionalibus potentiagantum com-
menfurabilibus contentum , Medium efl , ve oftendimus : At
non omne [patium Medium [ub duabus R ationalibus potentia
tantum commenfurabilibus consinetur . Vniuerfe tamen omne
fpatium Medium aquale eft alseri cuigiam Medio fub duabus
Rasionalibus potentia santum commenfurabilibus contento .
Nam alizs recsaipfum potens , non effet dicenda Media,quia

non poffesvectangulum [ub. duwabus Rationalibus potentia san-
sum commenfurabilibus comprehenfum ; vel non eff ¢ propor-
tionalisinser duas Rasionales potentia tantum commenfisra.
bites.... -

V N D 5. Medism defcribi fic poterit, vt dicamus , illud
effe rectangulum fub duabus R ationalibus potenciasanium i
menfurabilibus contentum : Vel cevta recsangulum , quod al-
teri cuipiam recrangulo fub duabus Rationalibus potentia fo-
lam commenfurabilibus comprebenfo ¢Zugle eff isavripfum

poffisdinearecte, que Media in hoc theoremate eft vocara.
Omne enim Medisum non contentumfub duabus huiyfmodi Ra
sionalibus rewocari poreft ad alind Mediuwm, cuius lasera funs
duc linee Razionales potentia sanium commenfurgbiles , »s

“|an feholio fequentis theorematis offendemus .

THEOK
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» ‘ _ THEOR.20. PROPOS. 23.

[s]

LI

! ;‘ $°t £ linca Media A,& Rationalis B;C, fiucea fic expo- |

.

(IR

-4

*! @tis Rationalibis potentia tantum

QVOoDb aMedia 4t , ad Rationalen
Lapplicatum , latitudinem. efficit Rationa-

lem., & é1, ad quam applicatum eft, longi-
tudine incommenfurabitem .

fita, fiue expofite commenfurabilis langitudine & potentia, |

 vel potentia tantum 5 appliceturggad B C, retangula BD,

1 2quake quadrato e¥ Media A, vel re@tangulo , quod huic
. | quadrato qualtef, facideqs fatitudivem:C D. DicoC D,
‘| R ationalem effe, &'ipfi B C,longitudine incommenfurabi-

lem : Q wori#in A Medidcft,ipfa
poterit reaiguluim fubduabusc_

D A
o 'e

commenfurabilibusinter feconten .
tum;salias non pollet dici Med:a.Sit .-
igitur illud re@angeld € G, fub Ra
tionalibusE F,EG potévatantum B € E - F
commenfurabilibus contentum. Et .

quia A, ex hypéthefi; poteft etiam ipfum B D ®qualia e-
runt B D,& E G, lateraque idcirco habcbunt reciproca cir-

‘I cazqualesdnyuloss nempeeritve B C,ad E F, ita F G, ad
. ad CD3 A propitreaquoque vt quadratum ex BC,ad qua
" | drarum ex E F,ita quadratum ex F G, ad quadratum ex.

C D r $cd quadratain ex B C, commenfurabile eft quadra

‘toex 'E‘Fl'muod'r'e&z B G, E F.ponantur Rationales;atqs | |

 adeo inter fé commenfurabiles vel longitudine & potentia,

{ vel potetitia tantutn . ) Luitur & quadratum ex F G, com-

., méfurabile erit quadrato ex C D; proprercaqs & refig FG,
- | C Djcomimenfurabiles erunt falcem potentia. Ergocu FG,

Rationalis expofire Rationali fit commenfurabilis ,. fi ipfa

" | nocfrexpofira Rationalis; erit quog; C D, expofieg Ratio
- t nalicémmenfutabilis, vt oftendimus in fcholio propof. 1 2.

huiugib.'arque adeo C D, ex definitione , Racionalis eric.
Dico qu d & longicudine incdmenfurabilisipfi B C. Quo
cie .° L u v ) njam

22.
20.

45 primi

14. fexti.

23, fexti, .

1o.decimi,

— e

e TTETYTCC,
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,niam E F, F G. Rationales funt potentia tantum commen !
i furabiles,hoc e ft, longitudine incommenfurabiles ; & eft ve |
| £ F,ad F G,ita quadratuin ex EF ad re@angulum EG, fub |
! EF,FB,contentum,ea lemmate 3, propol. 1 9.huins hib.exit

so.decimi, . quadratumex E F, incommenfu-

D- A ,  rabilere@anguio E G; atq; adeo

@ re@angula B D, quod huiczqua-
leeft. Atqui quacdratum ex EF,

. commenfurabile eit quaflrato ex

1 C D. (quod E F,C D, Rationales

B CE T fint,atq; idcirco faltem potentia

b qymmendurabiles . ) Igitur cum

"1 quadrat um -ex CMD; commenfumbile fic. quadrato ex

. EF;arre@angulum B-D, eidern.quadratocx E F, incom-

13.decimi. menfurabile s incommenfurabilia-erunt quadrata ex CD,
! & re@angulum B D: Eff dutem ex jemmate 3, propof. 19.

*huius lib. quadratumrex:€ D, ad reGangulum B D, vtre-

10. decimi. &a C U,ad re&am B:C: Incommepfurabiles ¢rgo funt lon-
| gitudine: CD,& B CaRationalis ergp st C D, & Raricnali
{ BC,longitudine incamenfurabiliss Q uamobré, qyoda Me

| dia fit, a Ratiopalé applicatis , &c Quod demonfiranda
| erat. . verionn
S ECHOLLON . .

C FAGYLIVS gquameypropof: 45.Lib, 1. applicabimus
) ad B.C,rectangulym quadraso ex Ayequalefi ipfis B C o0 A,
130 fexxi, ) fiomatur teyiia pioporisonalis pro latere CD .Cum enim BC, A,
. € CDypraparsionates fint; erit vectangulit B Dyfub extremis
37. festic | BC\CDcontentmm .aqualguadrar madizproportionalis A.
: -H &°.C- arte viendum evit &r.in fequentibis guando ad ali
quuin-reciam upplicandam eris recrangulvm gquale quadra
+ |sdcuinipiam linec.recse. * . T
“ PR w0 exboc shetremate martifeffum efliomne Medisi,
L hoc efbipfrutinm, quod linea Media-pisefs , aqualecffe cuidi
v Valsevivversniguld conzento fub duabus R apiqnalibus poventia
T Veastureommenfurabiltbus . Namfislli Mediy ad Rationalé
| lineamiapplicernr wquale vectangulism,facier id, fier hoc theo-
rima ;\dbrevum daus Rutionale , longisndine linee R ationa-
' li incommenfurabile. Q uare rectanguium hoc applicatum Me (
) o dic
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dioaguale, Medium eris fub duabus Rationalibus poteatia fo-
+ dwm commenfurabilibus consensih . Miqme hoc mode quod-
cunque Medipm veduci poterit ad Medium consentum fub
| dmabus R ationalibus posensia santum commenfurabilibus o

' THEOR. 21. PROPOS. 24
"ME DIAE c8menfurabilis, Media eft.

" .$11 Mediz A, re®ta B, commenfurabilis fiue longitudi
ne & potentia, fiuc potentia rantum, Dico & B, Mediam
effeiExpofita enim fit Ratjonalis C D,ad quam applicetur
re@angulum D E; zquale quadra- . o .,

toex A, Media. Quoniam igitur B~—t

D E,Medium ad Raaonalem CD, D
applicatum , facit C E, la-itudiné s

erit C B, Rationalis ipfi C D, lan- ]
§imdmc incommenfurabilis, Rurs BY—g o
us ad C D, Rationalem applice-

turretangulim D F, quadratg ex B, zquale . Et quiare-
Qx A, B, ponuntur commenfurabiles, erunt quoque eo-
rum quadrata , hog cft , re@apgula iplis 2qualia, DE,DF,
commen urabjfh. Eft autem ve DE,Ad DF,itareXa EC,
ad re@®am CF. Igitur E C, C F,ongirudine funt cornmen
furabiles :8¢d-E G, oftenfa et Ratidnalis, & longrudine
ipfi C Dyincommeninrabibs. lgitur & C F, longicudine
eidem C D, incommenfurabilis cft. Cum ergo & Rationa
lis fir,proprerea quod Rarionali expofite C D, fit commen
furabilis ; ( Namcum B €, C F, fintlongitudioe oftenfee
ommienfurabiles, & E'C; ipt €@ D, comenfurabilis falté
patentia , quod. Raionalis fifserit & C F,eidem C D,com-
menfurabilis patentia , exijs , qu# in fihiolio propof. 13.
huius lib, Ktiplimus . ) erunt € D, C F, Rationales poten-
tia tan thm commenfurabiless Ac proinde- tc@a B,
“ poreas re@angulum D F, fub Rationalibus po-
. tentia rantum comenfurabilibus C D,CF,
Media eft.Mediw igitur commenfura -
bilis,Mcdia cft . Quod often.
© deadum erat .

23.
21.

45 primi,

2.3, decimi,

‘4. primi.

1. fensi.
‘10.decimi.

14.decimi.

s, decimi |

COROL-|
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COROLLARIV M. .

E x hoc manifeftum eft, {patium Medio {patio commenfitrab
Bile , Medium effe . Poftquam demontiratum eit D F, commen(e
rabile effe Medio D E , oftenfum ¢x eo mox fuit D F, effe quog;
Medium . Bademgque ratio ¢ft in czteris. Quod tamén hoc etisn
modo poteft demonftrar . :

$1 T {patium ,DF, {patio Medio D 8, commenfurabile. Dice
A , & D F, Medium effe, Poflic enim. A, Me
dia ipfum D E, Medium. ( Nam ¢b DE

B D Medium fit, poterit ipfum reéta, qua M
dia dicitur, vcin fcholio propof. 23 hu.

][ ius lib. tradidimus, ) & B, iplum DF

+ Quoniam «D B, D F, commenfurabili:

{unt, erunt quoque quadrata ex A, B,

E [ r ; i

- ipfis zqualia , commenfurabilia . Quare
A,B, re@z potentia faltem funt commenfurabiles 3 Acidcitco e
ftente A, Media, erit & B, illi commenfurabstis Media, vtin hoc
theoremate oltenfum eft. Igitor & D F,Medium ecit. Omne enim
1{patium , quod poteft Media, Medium appellatur , vtin fcholio
propolzz.thuius lib. docuimus . s

LEMMuUu L

QVEMADMOD VM autem in lemmate 1.
propof. 1 9. buius Lib.de Rationalibus dittum est, ita
& bic de Medyjs dicemus . ‘Nimirum reitam linean
| Medie longitudine commenfurabilem , dici Mediam,
& ipfi commenfivabilem non [olsmlongitudine , fo
& potentia ; V niserfe enim qua longitudine comma
furabiles fant , etiam potentia funt commenfurabiles
Si uero recla quedamlimea Media potentia fuerit ¢o
menfurabilis , [{ quidem ¢ longitudine, dicetur & f
(Medsa , & ipfi commenfurabilis longitydine & -po
tentia . Quodfi Medie rurfus aliqua linea commex|

rabulis exiftens potentia , longitudine fuerit in-

commenfurabilis,dicetur ¢ fic Media
ipfi potentia [olum commen-
[urabilis .

1EV
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furabiles ; Item duas potentia tantum commen

| furabiles inueaire.

S 11 Mediaaliqualinea A, cui fi inweniantsr due
recie commenfurabiles B,C; illa quidems longitudine,
hac wero potentia, tantum erit B
straque B, C, Mediz A,:com- Cr———r1" .

dine commienfiivabilés; & A, C, -polentia tantum ;
erunt inuentx Ay B; Media longitudine commenfiera
biles ; & A, Cy Medig potevtia fobum. commenfira-
biles. Quod 53 propofitum . .

’ . R P T
T S CHBOLION,

T Q VANV a'. ;n;ni: linea, tlnt@ M ;dig goﬁmén ﬁdabilj’r,
Medvd fy5 won samen ominis Media: cuibiber Medie e5¥ com-
men[urabiliz y oum. dus Medie davi goffins prorfus incommen

| porabiles ; longieudine videlscet, &r porentiayvs ex propof. 36.

buins lib. ‘Wbi‘ . Vbi esiam docebimus ; quna nam viain-
wénienda fint dwe Medis longisudine & porensia incommenfu

THEOR. 22. PROPOS. 25.

: %VO D fub Medijs Jongitudine com-
menfurabilibus retis lineis continetur re-
Qangulum ; Medium eft. -
Co'Nt1 NEATVR re@anghlumA D , fub Mediis
| AC,CD, ¥ogiudine iommenfurabilibus. Dico AD, Me.

Dv as re@as Mcdlas longitudine ¢ommen |

menfurabilis , Media. Cum ergo A, B, fint longitu--

24, docimi

23.

Yo v mmma v C 4 amarnakeive meesm P
m——— s e ————— a o




1 45. primi,

-V

< -y v

| CiSE sz“c'{;frep.;Geo'M. ny |

e

Crlfexc

1o. decimie

23.

25' e |

dium effe, Deféribatur ex CD,Media quadratii BD, quod x
erit Medi. Bt quoniam eft vt AC,3d CRita AD,ad DB =
n  Suntautem AC,CBhoceff,AC,CD,

" longitudine cdmé{urabiles; crunt A D,
DB, coméfurabilia. Q uare fpauii-AD,,
A cC Medio DB, comenfurabile, Mediii'eft ,
... excoroll, precedentis propof. Quod er

go fub Medijslongitudine commenfurabiibus , &e. Quod
crar oftendendum . - Y

THEOR..23. PROPOS. 16,

VOD {ub Medijs, potentia tintigi
comen{urabilibus re@islineis cotinetur re
Cangulum; vel Rationale eft, vel Medium,

S 11 retangulum A C, comprehenfum' fub Medijs

A B, B C, petentia tantum commenfurabilibus. Dico AC, |

efle vel Rationale y vel Medium, Deferibdturex A B, B C, |

quadrata A D, CE, qua Mediacrunt, vtin fcholio prou’

pof. 22. huius lib’ docuimus ; cum re& A B,.B-C, Med x|

ponantur . Exponatur Rationalis F G,ad quam appliCctur'
" F o te@angulum F H, quadrato. A D,

D__ B 1 ex A B, deleripro®quales &ad H 1,

; c re@angulum 1 K, reCtangulo:A C

+ . xquales & deniquead K L, xetan,

gulum L M, =quale quadrato CE,

A ¢ exBC, defripto 5 eritque totum |
. FM, voum rc@angulum, , quems:

admodum propof.45.lib 1.eft ofté-|

) - fum. Quiavero A D, CE, Media:

G B KM @, crunt& FH, L M, iliszqua-

3
T

34. primi.

234 decimi,

lia , Media :.quzecum applicentur ad Rationales F G, KL,f'

(eft enim & K L, Rationali F G, aqualis, ob parailelo-
grammum F K, Rationalis”. ) faciantque latitudines G H'W
K M, eront fé&e-G H ; KM, Rationales, ipfi F G, feu KL,/
longitudme incommen{urabiles . Etquia re@z A B, B C,'
potentia inter fe funt commenfurabiles , erunt & carii qua- !

dra
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drata A D, CE,atque adeo ipfis ¢qualia reGangula FH,
L M, commenfurabilia : Vrautem FH,ad L M, ita et re-
&a G H,ad X M.Igitur G'H, X M, Jongitudine inter fe
commenfiitabiles funt. Q uare G H;K M Rationales often
{z , fusit longitudine inter fe commenfurabiles, Rationali
ucro F G, folum commenfurabilespotentia, cum ei often-
fz firit lohgitudine incommenfurabiles 5 Ac propterea re-
&Qdbpulum fub ipfis G H, K M, Rationalee®t. Bt quonia
cft, D B, ad B C,ita A B, ad BE; (quod D B, B C ip-
fis AB,BE fintzquales, utrag; utrique.}& ut DB, ad BC,
ita AD,ad AC;& ut AB,4d BE,ita AC,ad CE ; erit quogs
ut AD,ad AC,ita'AC,ad CE; atq; adeo-AD,AC,CE,pro
portionalia fune.Igitur & illis 2qualia, FH,HL,LM, ppor-
tionalia erurit’: Habénr autem reftze GH,HK, K M,catdem

tem re@angulum fub GH, KM, oftenfum Rationale. Igitur
& quadratu ex H K, Rauonaleeftsideoqs & recta HK; Ra-
tionalis erit; & ob hoc ip(i FG,Rationali expofitee,huc eft,1p
i H1,coméfurabulis ucl 16gitudine, uel fola potitia. E¢ fiqui

fub Rationalibus HI,HK,I8gitudine cdméfurabiiibus caté
ti,hocelt, AG,illiequale, crrt R nale.Sivero HK,ipfi H T,
potétn foli cdméfurabilis ficserit rectigula HL,ub Rang-
nalibus HL,H K potétia ta1 b coméfurabilibus cotenen, hoc
eft;AC il zqualceMedit. Eft ergo AC, recrdguli fub Me-
dijs AB,BC,potétia tath coméfurabil:bus cotentir , ucl Ra-

SCHOLION.

Facrrivs gud ex a5.propoflibis.applicabim® ad Hlre
esigulii ipfi- A Cox quale. fi svibaus vecsis HI, AB, BC, quaria
propovsionalis fumasur prolasere HK N4 recsangulis fib ex-
tremis H 1, BK , aqualeevit vectagulofub medys AB, B C.
HACeadé arse viemur in fequinh® , quido ad aliqua re-

ctd applicandum eris vecsangulum aquale aliers recsangulo .
. VoL . . O v o

e

proportioncs , qias re®angula FH;HL,LM . Igitur & re-)
- | &' GH, HK,KM, proporuonalisfunt, proptercags rectas
gulum fub G'H,KM, quadrato ex HK yeequale eft. Eft aus.

dé HK ;ipli H1,l6gitudine fir coméfurabilis; rectaguli HL, -

tionale,uel Medium . Q vocirca,quod fub Medijs potentia |
tantum commeafurabilibus,&c. Quod erat oftendendum,

1.fexts
10. decismi.

10.decimi,
1. fexsi

vfexti
17. fenss

5. defin.

20. decims.

224 decoms,

12. fexsi,

15. fexu'.
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} . . Yy aNF AM weroin hac theoreniase demonstr atur, re. _ :
l crangulum contentnm finh duabus reciis Medys posentia san- |
{ tum cymmenfur abilsbus effe wel R ationale, nel Mediym ; do- " *
tebit Kuclrdes propof.2 § quanam yasione inueniends fins dus - |
Medie petentis santum commenfurabsles , que RKazionale
; comprebendant : Propof. vero 2 9.duas Medsas Ponmx.x-ﬁ:/m .
i commenfurdbiles inquires., gue [pasim Medium coptineant. |
{ IThQV B habemus ex his y recsangulum concensapy fiuh
2o, decimi. duabus K ationalibus longisudine comenfurabilibus ¢ffe a0, |
Yo" nalesSub duabus veroRatsonalibus potensinpanii cimenfura’ |
v2. decimi | bilibus conventum recsangulum effe Irvasionale’, gppellaric;
: ! Medinm, ¢5'rectam , qua spfum poteft y Medicnu . Kurfuges ! i
. demonfiratis conflas , recvanyuinm comprehenfuim fub duabus
1§. decimi., Medis longitudine commenfurabslibus effe Medism 5 Rectan .
| gulnum auiem fub.duabus Medys pocensia folum commenfyrs-
16. decimi,| bilibus comprehenfum effe-vel R asionale, we) Medjum_ .
! vou ff quis raget , qualenam recsangulum fiv tlnd,
| qwod [1sh duabus Medys langitudine Cr posensia incommenu
rabilibus contineswr 5 Refpondemus illud nec Kasionale cffe,
nec Mediwm , fed sersinm quoddam genus conflisyere ; nempe |
equale effe rectangulo , quod consineiwr [ub linea Rasionali, |
& Irrationads y qus Media appellasnr . ,
3l S t v enim vectangulum A C, com
D B ——]C prrhgnfum [ub d»abn{ Af edys AB,BC,
longitudine cr posentia. ingommgnfura
i bidibus. Dico A C, neque Rassonale ¢f
fe , neque Medium, grc, Confivgcss,
IA' L ertibems , ub in shesremare , offendemus |
» fimiliser , vecsas G H, K M, Rausona,
I les effe, & ipf F G, longisudine in-
commenfurabiles, Ei guiarects A B,

‘ G H VKI“' B C, ponuntur incommmfur.zlu/a5
l flongrrudim (y'po.'emia 5 crmnt & earum quzdram AD,
i
!

I'F

{CE, atque ades spfis aqualia vectangula FH, L M,

1. fexss, tincommenfurabilia : Vi awtem F H,adL M, na :‘7 recta
VG H, adrectam R M. Igisir recte G H, K M, longisudine

10. decimi inter fe funs incommenfurabiles . Quare G H, K M, offenf«
Rationles , funt potentia santwm inter fe commenfurabsles ;
Y22, decimi ] Ac propseres rgq_angulumﬁ«b ipfsGH, KM, Irr.uior;;lc
) a et

L
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efl, squed Medinm appell aur, & reflaspfum posens,lrrationa
115> que dicitur Media,, Potes? amem relangulum [fud ipfis
G H, K M,refla HK : ( Nam,ut priusyofiendemusives GH,
HX, K M, effcpropertionales ) Igitur H Ky Irrationalis

nale effes,faceres ip(um ad \avionalerg H I, applicarnind asicu
dinem H K , R asivisalem, ¢ ipfs H 1, longitisdine cEMHmien]ira
bilem: Quod eft abfisrdum coffenfaanim est H K, IrrassonalX,
ac Media . Eodem muduneque | K, Medium ¢ft 5 Shenim effes
Mediwm,faceses spfum applicaiam ad K asiorkalem H 1,la:%u-

Marabsdem . quod eft abfurdum., offenfavft enim H X, Irratio.
widis, & Media, Liague cym 1 K, neque Rasispale fis,neque
Medsum 3 neceflavio neque A C, :lki eqmale , Rationgleeris ,
nequé Medinm, fed tertiuntquoddam genus conflisnét:, nempe
&yquale erit ipfi I K,qmod fub Rasionali, ¢ Media,copsinernr,
exm H I, Ravionalss fis,¢n H K, o/tenfu Media , Ea guibas efe
f'tiuor;.rtffumqw poreft patium. fub duabus Medys longitu-

g, comprebenfum, poffe quogue rellanguinm fuh Rasionali,
& - Brrasionali, que Media wocasur ,consensum ., Luod ¥
pripofisum.. : - Ch

- THE OR. 24. ”P.RVO’POS.‘ 27 |

tionali. ;
Svr xR T Medium A B, Medium A C, reftangulo.
D B. Dico D B,non ¢ffe Rationale . L c B
Sit enim,fi fieri poteft, D B,Rationa-
le. Expofita érgo Rariondli linca EF; ]
ad ipfam apphicetur reQangulit EG, A s, D
Medio A B, zquales & Médio A C, X— LS,
re@angulum E H,equitle; wefieseli- T
quum HI, Rauonali P B, zquale . _
Eruntigitur EG, EH,zqnablaMe- . R - @'

RS

ey o Media. Qe I K,y {asivasle noneff: ff enim R avio- |

dinem H K, Rasionalem, ¢ 4§ H 1, longitadine incommen- |
dine ¢r porenviaincommenfurabilibus (quales ponunzur A By} -
" MEDIVM non fuperat Medium Ra-

lagoprimi

22.decims, |

17e fexti. 1

T l'.tdtcim,i,

'ﬁ 3. decimi.

26.
T22.

diis A By A €, Mcdias & H Lxquale Retienali D B,Ratip

. nale. [+~
— i N . _ .
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34 j” iy
21 decini,

g

14 decimi.

10.decimi.

16, desimi,

19 2dicimi,

14 fecmdi

X

' l.t 0. 8&};‘..
3t u‘d'ﬁn.

i) funt applicatas erunt reéte ¥ G, FH, Rationales, &
ipG E F , incommenfurabiles longitudine . Rusfus, quiaf.
€ B Rationale H I, applicatam eft-ad{-
-1 Ratioralem H K; (cft enim re~y:
&a H K, Rationali E Fyxqualis ) erit:

fiale . Q uoniam ergo Media E G,E H,ad R ationalem EB\}

ad re@arigulum {ub’ F H,H Gjex tertio lemmate proposiay. |
huius lib, Igitur quadratum ex F H, incommenf{urabile eft |

rabile ett %l:ladratum exHG; (quod fine ambo ex liness |

drata ex F H, H G,fimul, quadrato ex F H, commenfura-

& compofitum ex quadratis re@atum FH, HG,& ex re@an |
ulo bisfub F H ,H G, incommenfucabile eft campofito

una cum reétangulo bis fub F H, H G,zquale et quadratii
ex FG. Igitur & quadratii F G, incomenfurabile ¢ft copofi
wto.ex quadragis retarum ¥ H, HG :ERautem compafitit
‘hoc Rationale,ex lemmate 4.propos.i9.huius lib.quod ofté
fum fit cominenfurabile quadrato Rationaliex F H. Igitur
camhuic compofito, quod Rationale eft,incommenturabs
le fit quadratum ex F G,erit quadratum ex FG, Irrationale;

furdum . oftenfa enim cft F G, Rationalis longitudine ipfi
' E F,incomenfurabitis. Non erpo D B,qua Med:d A B,{upe:
rat Medili AC,Rationalceft. Q uam ob rem Medid non (u

"} perat Mcdium Randnall. Quodcraz ofiendendym . ..

SCHO-{

S . et
" Mﬁ P

;AL' 1< i refta HG, Rationalis, & ipfi E F, |
A= 1 - longitudine commenfurabilis. Q ua-

ac propterea & re&a F G, Irrationalis exifter. Quodeft ab- |-

recum H G, E F,longitadine fint ¢}
o SR B . menfurabiles; & EF, ipG F Hylon |

F MG - pitodine incommenfurabilis , ueelt}
oftenfum s erit & H G, cidem F H,longitudine incommen| |
rabilis . Etatrém ut F Hy'ad H'G, ita quadratam éx FH,|

ré&angulo fubF H, H G. Sed quadraroex F H, commen.| .
Rationalibus E H, H G,defcripta ) atqus adeo & duo quazf
bilia funt : Bt re@angulo fub F H, H G, commenfurabile | :
| eftid;quod bis continetur fub F H, H G, (qua hoc ilfius eft
duplum. ) Igitur perea, qua in fcholio propos..14. hujus{

11ib.oflendimus, & duo quadrata ex F H, H G,fimulincom-} -
menfurabilia funt re@angulo fub F-H, H G, bis. Quare}

/ g:x“qnidraiis refarum F H,HG. Atquadratisex F H, HG, | '
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menfurabilia, Quare cum torum A H,Capoﬁmm ex.4C,DB,
commenfuyabile fieipfi A C y evit quog; idem AB,reliquo DB,
commenfurabile,ex coroll. propos, 1 6.huisns lib, Eff cursern A B,
Rationale . Igisur & D Byex lemmare 4.proposs 1 go hisius id
‘Rationale eff o Quod eft propofisum. ' ‘

PROBL.4. PROPOS.28.

ARt

- MEDIAS inuenire potentia tantu

hendant. ;
duz Rationales A, B, potentia tantum ‘commenfurabiles |
inter quas media proportionalis fumatur C ; flatque ut A,
ad B, ita C,ad D. Dico C, D, eflc Medias 4, .
potentia tantum commenfurabiles, qua Cr———1 °
Rationale comprehendant . Quo niam B4

A, B, Rationales ponuntur potentia tan. D o
tum commenfurabiles; erit re@angulum fub ipfis contentd,
Irrat_ionale,%ibd Medi uocatur;atq; adeo v ipfum podlit -
tecta C, erit C,Mcdia. Etquoniam cft ut A,ad B, ita C,ad |
D ; funeg; A,B,potentia tancum commenfurabiles ; eruit,|
quog; C, D, folum ¢émenfurabiles potentia , ut in {chalib |

fcommenfurabilis ,'Media.” Quare inuentz funt Medix |
| C, D fotentia tantum commenfurabics. “Pico i ip-
. \F

commenfurabiles, qu Rationale compre-| "

ExPoNANT VR perlemma 2 propos.zt. huius.hib’

propos. rg. huiusib oftendimus . Bt ergo & D, Mediz'Cy.

‘ ‘
A __.a___,.,feiL_._.:ﬂ,.

- B R s e e a3 .
S CHOLLION. P
. . By 3 [ \ L .
< E'x dit¥is ¢ hoc demonfirabimus. o I
S ‘ D : e :
“RAaT1roNA L e fuperat Rationa ¢ Ra- i
uongli..  © * , <
"URAT{ONALE enimAB,[uperes Rationale A C,[pa :
tio D B.Dico DB, quoque effe Rarsonale, C_ 3 ]
_ng‘mf{..g B, AC;Rationaliafunt; eriis :
AB, A C,commenfurabilia quadrato Ra 9. defin,
sionalis expofise; atq; adeo & inter fe ¢ A D 1 2, decimi,

1
..

27
R

{ 3..‘ ' ﬁe’t‘i.:_
12, fexth,

t2edecimis
SRS
i7. ﬁxn.

oy

24.3“%, l

L
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| 38:
o.

13. fexsi,
1% Jeasi, |

oA

1 1; Jexsi.

33.desimi,

et

16, fosti,

{:

1 Jgitur & re@aogulum fub C,D, Rationale cft: Medigs ergo:
inuenimus C, D, potentia cantum commenfurabiles, Qua |-

| D, E, potentia folum commen(urabiles, ut in fcholio pro-

fas continere Rationale. Q uoniam eft ut A, ad B,ita C.aﬂ
D;& pcrmutando;t A, c.g, taB,ad D; Vt autem A,
. « adC,ita eft C,ad B; eritquoqueye C,
2 p——t ad B,ita B,ad D ; ideoque B, g‘dia pro-.
- .....4' g ‘pottionaliiinter C, & D, poterit rean-
gulum fubipfis C, D, comprehenfum

Eft autem quadratum ex B, linca Rationali, Kationale.

Ratioule comprehendunt. Quod iendom b
. PROBL.5.PROPOS.29.

. MEDIAS inuenire potentia tantum
commenfurabiles, quz Medium contineit.

huiuslibdemon@trauimus, tres Rationales A, B, C, poten

Dt tennuatantum commenfurabiles, quz Mg
Br— dium continent. le,oniam A,B, Ratio
%'—"?"‘ nales funt potentia folum commenfusabia
+ ! les; erit re@angulum fub A, B,atque adeo;

& quadratum ex D, quod il zquale eft,

nales , & potentia folum commen(urabiles ; erunt quoque

s. 10. huiys lib. demonftratum eft . Cum ergo D, Me-

ia fit, erit & E,illi potentia folum commenturabulis, Medias
:Acpropterea D, E, Mediz funt potentia tantyin commen-
furabiles, Dico iam ipfas continere Medium . Quoniam
eftutB,ad C,ita D,ad B ; & permutando ut B,ad D,ita C;

quod fub A,C : E&t autem quod fub A,C, Rationalibus pa-

-

EXPONANTVR perea, quain fibolio propos. a1, ‘

tia tantum commenfurabiles ; & intcr A, B, media propor- | -
- : rionalis inneniatur D. Deinde fiat ut B,ad § .
" Apoe——r C,ita D,ad E. Dico D, E, Medias effe, po |

Irsationale,quod Medium dicitur ; & ipfa re@a D, Media. |-
| Et quiaefrut B,ad C, ita D,ad B ; funtautem B, C, Ratio-

ad B Viautew B,ad D, ita D, ad A ; erit quoque ue Dyad |
A,ita Cyad E . Re@angulum igitur fub D, E, zquale cftet, |

t

~ ' teata {

v
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tentia folum commenfurabilibus, Trrationale, & Mcdium.
{ 1gitur & rcangylum fub D, B, Mediuma et, Medias ergo
-{ inuenimus D, B, potentia tantum commenfurabics, que
{ Medium conrident. Quod faciendum erat.

¢t SCHOLION, I _
In §s 4j¢€ﬁqn~§t§r, indigebimns hec preblemate. -
* D ¥o s numerosplanos fimifes inuesire,
| Svmawrva qumquimnémnmiro{wﬁm‘
les A, B, C, D, wt quidem A, ad C,it4 B, ad D . Mulsiplican
ses antem fe musno A, ¢ Byfaciant E ; Item C, v D, fe mul-
siplicantes facians F, Evwnt ergo E, O ’
-| F, nscowerviplans fimiles , quandoguidems " - 46, . €23,
| barerahabens.proporsionalia, viexcon. - B, 4, = D, 8.

Frulione off manifeftum . ' v .
O _voNtamameninlibg.offen Briq. Fr96

-

| 75 numernm parem s Imparem wers , f impar multiplices im-.
| parem ; perfpicwumeft , quonzm medoinueniri poffins duo pla

* | a5i imiles o quovsitn sevgque par fis | vel impar ; Vel unus qwi

‘| dem par, alier vevo impar. Siemim Latera fumpra, fur nume
{78 paves, exsnt sqriom planipares esiam: f ansem nsmeri fins

- {dmpaves,exunt (7 plani corwm impares . Quod fi vnins lasera

© fint impares numeri , altering ausem paves, evis illornm quidé
| planus , impar ; borum wevo par: Similiser paves erunt vlani,
L quilibes habeas urium Lusns numerum parem , aliernm sere
. }imga‘fem, o, . o R . .

’

| Dvos numeros quadratos inuenire , ita

L

+.1ut compofitus ex ipfis quadratus ctiam fir, .’

o INVERTANTYR peres, queinfcholiopro.
3 Lx:‘m-dc'aaﬁn:,'dao plami fimiles A B, & C, guorum
R . F 37 werque

Sy

| fums eft,J5 impar nuwierus, med par pavem mnltiplicet., procrea 18, & 29,

LLEMMA L |

ra.lcdngi.‘

4
1

NINS o
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s et

" monis

‘I - Veft propofitum .

24 NOMi,

' u}érque uel par fit,uel impar. Et’fquom'am, fiué a pan
14 & 26. par auferatur, fine ab impari impar,veliquus par est;

, detratto B Dséx AB,qui
JA e Evrse Dvernnss B equalis fitipfi C,erit veli
I CP qiius AD,par. Quo diui-

fo bifariam in E; Dico

; . e ( Leei oL, . - s
1. nomi. numerum faltumex AB,inBD, qui‘ quidem qua-

A dratasest s compofitum ciom quadrato numeyi E D,
| facere quadratum. Quoniam numevus A D, f:fa-
viam ¢} divifus inE , & ¢éiddditus "D B; evitex 6.
| theoremate eorym,que ad propes. 1 4. lib.g.demon-
| flrauimus ,numerus quificex A ByinBD , una cum
quadratonumeri D E, equalis quadrato numeri E B,
| Quare dwo quadrati y nempe qui fitex A B, in BD,
& quadratus numeri D E, compofiti faciunt qua-
dratum , euns widelicet , qus ex B E , gignitur . quod

.. LOROLLARIVM,

£ x his manifeftum eft, quando A B, & C, fimiles funt, inues.
.1 tos.effe eadem arte duos numeros quadraros numerorum BE,ED,
" quorum exceflus,nimirum numerus ex X B,iin B D, falus, -ctiam
" aumezus quadracus fit, ‘ P ’

‘{  Qv.op finumeri fumantur A B, & C,non fimiles,uterq; tamé
. paruel imparsinuenti erfit eodé niodo due quadrati numeroriiBB,
ED,quorum excéffus,numerus fcilicer,qui fit ex AB,in BD,non elt’
quadratus . $i.n.quadratus effer,numer1 AB, BD,hoc ¢it, AB,&.C,.
plani inikes effent.Quod eft abfurdi. ponuncur enim non ﬁmﬂu.;

¥ ~
s cCHOLION,. IL : i
Ira ove f iubeamur insienive dsios qﬁaafata} immg-;
| ros , guorum exceffws esiam [it numerns quadtisus 3 fume-

| mus ut prius, duos planos fimiles ;uorum vierque par, vel
¥

impar fis, nempe A B, 8 €, & reliquaprficibmus’; s int

proximo lezmase.eE-di&ium . Nam quadyasi nyuieyi ex B'E,;

ED,




'. ﬁ'tqmzdrnm Jumendi ermne dm numers Plam .l 3 0(,‘ N

'ynﬁr, vel impar ,: & velia. .A‘... E...D....,..B

: ex “B°E, aquale effe quadraso ex D E, wna cum. e quiex AB,

: .uamerm faBus ex AB,in B Dyqui cum non fis quadrasyss (Sn
|- enim effes quadrasss, eflens A B, B D, plans fimiles. quod, nen
| pomitur) conf}a: propofisum .

-t drasi nimerwm dimidamns in duos numeros , quorwm_alrer fis
: .quudratu: s&lrervero non . Vifi qmdnma 36w dinidatwr in
'| quadrasis 16, ¢ non quadrasum 20, excedes quadratus 36.
| quadrasum 16, numero 20.nem quadrato , Sic quogue fi idem
i quadratus 36. disidasur In quadrarum 25, ¢ nen qmzdrasii
i 211 fuperabis quadrarus 36, quadmmm‘z 5. nHMeETONIN. qm
drz:ou (rﬁcdecﬂem. o - :

V' LEMMa 1L’

{res, uel impan 1
‘res, utinlem - J..H..I E F.G.-.D........B

i, fatquéeas -

@M LT B.ER9. X, 5%

‘ E D, deferipsi funs slli, q:m tgerimus . Excedis enim qus-
dra;u: exBE,qua-

Vdratumex E D , ni- Ao B ...D.....-..‘B

merd,qui produmur €Crirecnas
n‘d‘B,m BDsqei :
hetiam.quadrasns eft ,
S 1 veroinneniendi fint duo quadrati, quorwis exceﬂfu ne
iion fimiles , quotum’ wiedque

eragenda,ve prius. Nd. €.necans
ml stey oftendemus,quadrasis

WwE D it 5 Qusare- excéffiis quadratorum exBE, ED tﬂ

“Ho c pofferins facilins’ abfoluemm + £ quemcunque qua-

Dvos numerss quadratos inuenire, :taulf
compoﬁms exipfis nonfic quadratus. = .
SINT dio numm plam ﬁmde: A B, @- G, pcs-e

mate procedé Coifoiens

dem conflruitio , itaat ruvfus qwdratu: » qm ﬁz ex:
multiplicatione fimilinmé numeroris AB,DB, inter f¢,

B

F 4 'ma‘
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T
e AR TR qumﬁ-ato ex D°Es a'qmtir fie quadraso’ ex!

- e

P .‘..\.-..._.N. - —

. !am D F,larm D E,mmm fit. Dico ¢ quadratos nk

pexquadsiito: puieri, £X 6 5 cum cidews quadrato ex
i| B E, fit aStenfus in pyadedentilemmase aqualis mné

.......

........ 3 quadm!ut ex
AwH.I.E.F, G.sD... un? DF.mmor}.-
C""""-:, “ quadnto ex)

' DE qdu‘dér'

$s qhormi} alserex 4By imB.D y alter uere

DF, infé fit, compofftos nan’ r,ﬁirert Roemser Wi qn
dratym, Nam fi compafitus ex ipfis'est quadrarur 5]
Nerstis uplimmrquadmwx BF. s el aqualis, e lnii-
nor's quod fierimon poffe.,éh hwae modwm demonttra
 Bomius o Sik bhim privhim niato¥ ; ‘qiiim quadratis ex
| B.E i.acprogiterea Latys. tpf tus maius latere B F o Erit
ergo Jasus ipfius uel €quale owmcro. B.E, uel maius .

‘DO ¢ivR non criey \qioniem ynternameros B B,

Fy [82& Uitate inter (¥ ditantes nullus medins-oft
Wm,ﬂe,umm: tpﬁ fecetr ; Ef3ct autem Mm :
Jaquumapﬁu medinm 5 i mains poncretur quay
B F , minus uero quam B E . ) Sidicatur equale ,isa|
wt quadrato ex B E , gqualis fit quqdratus numerus
compofitus ex quadrato » qui iftéx AB,inBD, Lo

an sQuifitex A B, inBD, wna cum quadrate ex
; mt,qmﬁtex A B,in B D, una.cum quadraso
x.0).E, @qualn ek qwi fig ex: A B, inB D, una cum
quadratoex D E.. Ablato exgo communi , co faikicesy
qui fitex A B, in D B; erit reliquus quadmm "

0 B, wquakis: rckq- qundrato ¢x D E; Ideogue ¢
lam D F,’htm D K. aquate pars 4si. .Qm;’u eft
a /ur.
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jabfurdwm. Non ergo latus quadrati compofiss ex
| guadvatis , quorum alterex 4 B,in B D, alter we-
roex DFnfefit, aquale et numero B E. Sed neque
maius, Sit enim [i fiers potefl, Latus sllius wquale nume
ro B I, qui maior fit, quam B E , ita ut quadrato ex
B 1, wquslis fit quadratus lle compofitus . Quoniam
sgeeur quadratus ex B /,latere maiort, maior ¢t qua-
draso-ex B E , latere mimori ; erit quoque compofitus
ex guadratis , quorum alser ex A B,in B D, alter ue-
voex B F s mfefits (cum bic compofitus & ual:s po-
‘patur-quadrato-cx B1, ) maior quadratoex BE.
E$t antem quadrato ex B E, oflenfus m lemmase pra
cedenti equalis wwmerus, quifitex 4 B,in BD, una
cum quadrato ex D E: sblatoergo communi,qui fit
ex A B, m B D;critreliquus quadratus ex DF, relj-
?uo quadrataex D E, maior; ac proinde latus D F,
atere D E, taius , pavs toto . Quod eft abfurdum,
{Nonergo latus quadrati compofisi ex quadr atis,quo
‘vum alter fitex A B, in B D, alter uero ex D Fyinfe
maiys eftlatere B E. Sed neque equale,neque minus
oStenfum.eft. . Non gitur quadratus ille compofitus,
maior eft quadratoex BF. '
ST jam, fifievi porest, numevus qui fitex AB,
in B D, una cum-quadratoex D F , #qualis quadrato
ex B F; & ponatar numerus A H, duplus unitatis
EF. Quia igitur totus A D, totwus E D, duplus
efl, ( diuifus enim est A D,in E,bifariam) & ablatus
A H,ablate unitatis E F ; erit ¢ reliquus H D,reli-
qui F Dy duplussex ys, que ad propos. 7.lib. 7 .ofien-
dimust; atque idcirco HD, inF s bifariam disiditur .
Quare ¢x 6. theorems .corums , que ad propos. xz.
. 10,

w




'~ @BEEVCLID.GSOMYS

|18, fepeimi Mev0s 5 babeant axtem multiplcmies eamdem

Lib g. &-,tirmwmq-ﬁex!?!,it
BD, w1 am gusérse cx D Frevndis quadvrsto ex

&.Sdak-'
A.2..1.E.F.G..D......B m::
Covacnens BF,qula‘
pomter umwe’

ras, quiftex AB, 2 BD, szscomqnadrate DF ;| i
Igpwqutex HB, = BD, mas r-qabm ex
DF,eqaehsestei,qupsex 4B, = BD,—M;
quadrato cx D F ; & detracle commmm quadrsto ex
DF,relsguersr, qui fitex HB, WED , ¢i qui fit
ex A B,is BD,43salss. Qxzre amm HB, A B,
mulniplicantes ensd-m B D , grodncast equsles usn-

'pmw-m, produés ; erit H Byipfi A B, agua-
“Vlis,pars toti. Quod ¢t abjwrd.am . Non eit ergo,qmi
{ex A B, in B D,una cum quadrato ex D F, quatrato
ex BF, aqualis .
‘ St T tandem, fi potesl fievi,namerus quiex AB,
1in B D,unma cum quadrato ex D Fyminor quadrate ex
+BF, ac propterea (- latus eius latere B F , minus,
1 quod fit B G,ita ut qui ex A B,in B D,una coom qua.
» drato ex DF,equalis fit quadratoex BG . Sumatsr
tautemipfius EG , duplus A 1. Qumomiam igitwr to-
tus A Dpotius E D,duplus efl, ¢ ablatus A 1, abla-
i EG; eritrurfus & reliquus I D, reliqui G D, du-
plus; ac proptereal D, in G, dinidetur bifariams.
Quare ex codems theor. 6. corum , qua ad prppos.
1 4. bb. 9. demonSirata fums , erit namerns qui fit ex
1 B, in B D,una cum quadrato ex D G, aqualis qua-
drato ex B G : ponitur autem cidem quadrato ex BG,
mqnalu
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“Aqualis,gyifitex AB, BD, wna cum quadra-|.
¢0-ex DF. Igitur qui fitexIB,in BD, usacum|

Vquadratocx D Gequaliscfiei, quiex £ B,inBD,
Vdtna cum gpadritoex D F o Ablatis igitur quadra-

[tisex DG, & D F,.quorum qui ex D G, minor éft,

remanchit quicx I B, in BD, maior e0, qui ex A B,
B D, pars-toto. Quod eft abfurdum. Non eft
crgo_‘qui' ex A B, in B D, una cum quadratoexD F,
minor quadrato ex BF . Sed neque maior eft offen-
[assneque equalis. Non igitur quadratus eff, quiex
A B, inBD, una cum quadraioex D F. Quaod efi

SCHOLION, IIL J

‘| E x boc facile inueniémus dxos riwmeros, ita us ex illis

compofitus ad newsrum ipformm pregortionem habeas, quam
quadratws ad, guadrasam . Sienim pev lemwa pracedens ine
seniantar duo guadrass, isa vt compofitus ex ipfis non fit quav
drasss 3 habebit hic compofitus non quadvatus ad nexsrwm ip-
forwm quadrasori proportionem,qud quadrasus ed quadrasii,
I p 8 w_obtiriebimus , fi quemlibes numerum quadrarnm

‘| i dwos mow.quadrasos parsiss fuerimus . Isq enim quadyarus

totus gd meutrum exrmm, in guos dinifus efF,proporsionem bm-

f~$¢bix' » quam qradrasns ad quadraium o

I'INVE N1 RE duas Ratioﬁ‘ales'

portentia- tantuin commenfurabiles, ita ut
maior, quam minot, plus poffit quadra-

ot

e A

‘E*Poj-_,

to reétz lincz longitudine fibi commenfu-|. -

29.
17.
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ExP oNaATVYR lineaRationalis A B, & inucniafitur
exijs,quz in {cholio ».propos prazcedentis rrad:dimus, duo -
numeri quadrati C D, CE, quorum exeflus D &, noa fic
quadratus. Deinde per coroll. propos. 6. buius hb. fiat ut:

- C D, numerus ad aumerdn D B, ita

r quadratumex A B, ad aliud quadra-

tum , ncmpe adid, quodex A Fjac.

@ - commodcturque A F, in femicirculo
A B F,circa diametvum A B, deferi!

A "B pto :ac denique conne@atur re@a FB.-

3tetersy. [ C....E..... D Quoniam ergo angulus F, reQuseft
b in femicirculo ; erit quadratiiex A B,
|47. primi | ®quale duobus quadratisex A F,& FB; hoceft, re&a AB,
‘ plus poterit quam A F, quadrato re&2 F B. Et quia eft
quadratum ex A B,ad quadratum ex A F,ut numerus CD,
-16.decimi. |ad numerum D E ; erunt quadraraex A B,A F, commen-
: furabilia ; arque adeo cum quadratum cx A B, fit Rationa-
le, nempe ex linea Rationali A B,defcriprum; ent & quadra
tumex A F, Rationale, proptereaque & reéta A F,ipfum
defcribens, Rationalis. Rationales ergo funt A B, A F;
“atque adeo commenfurabiles faltem potentia. Quid vero
quadratumex A B , ad quadratum ex A F, proportioncin
non habet,quam quadratus numerusad quadratum nume
rum 3 ( cum neque qudaratus numeras C D, ad non qua-
dratum D E;proportioncm habeat quam quadratus ad-qua
24408 ani | dratum j alias & D E,quadratus effer,utin Arithmeticis eft
demonftratum . quod non gc’mitur Jerunerc@x A'B, AT,
9. decimi. | longitudine incommenfurabiles : Sunt autem commenfisra
biles potentia,ut oftenfum eft . Igitur A B,A F,Rationales
funt potentia tantum commenfurabiles . :
1AM ucro, quoniam eft ut C D,ad DB, ita quadra-
tum ex A B,ad quadratum ex A F, erit per conucrfjonem ra
| tionis, ut quadratus numerus C D,ad quadratum numerg
'} CE ,ita quadratimex A B, ad quadratumex F B. (ficut
enim C D, fuperat D E, quadrato C E,ita efiam quadratd
ex A B;fuperat quadratum ex A F, quadratoex F B.)Qua
9+ decimi. | 1c re&tx A B, F B, longitudine rommenfurabiles funt. Inne-
; | nimus ergo duas Rationales A B,A F, potentia tantum com
menfurabiles, ita ut maiar A B, plus poffit, quam minor
T ~ AF
>
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A ¥, quadratolince ¥ longitadine. commenfiyrabilis.
@3“" n B,ﬁhngmdm

C ﬁdcn'dunicrg: . .
. ~PROBL.7.PROPOS.3I. 30.

- . .. . . o xs.
| INVENIRE duasRationales poten| -
tia tantum commienfurabiles , ita ut ma-
ior; quam minor , plus poffit quadrato re-
&z linca fibi longitudine incommenfura-
bilis .
ExPoN AT vr Rationalislinea A B,inuenianturque
per lemma 3. propos: 3.9. huius hb. duo numeri quadrati
CE, E D, ita ut exillis compolitus C Dynon fit quadracus,
el certe numerus aliquis quadrats C D, fecetur in duos

numeros non quadratos C E,E D: Virumuiscnim horum
fiar, rotus CD, ad ncutrid T

ipforum CE, E D, propor- -
tionem habcbit, quash qaa-
dratus ad quadratum, alias

fecandum priorem modum, A | = :
cflee totus CD, etiam ‘qua- C,144. £16.D C,.60.D
dracus ¢ iuxta pofteriorem  C...... E...D :
uero, quiliber ipforum CE,
B D,quadratus quoque, ut in Arithmeticis oftenfum eft. 24,084
: Rxod non ponitur . Fiar deinde per coroll. propos. 6. huins
ib. ut C D, ad D E, ita quadratum ex A B,ad aliud quadra
_} tum,uradid, quod ex A F ; accommodeturque A'¥, in fe-
micirculo A F Bcirca A B, defcripto « Denigaie conne@acur
refta FB. Poteritigitur, utin prarcedenti, A B, plusquam _
A F, quadratore@z F B ; Eruntque A B, AF ,Ravionales.| .. °
potentia folum commenfurabiles : Rafen enim hiceft de- |
monftratio, qua in pracedenti propos. Qupniam ucro | -
rurfus, ut prins, et per conuerfionem sationis , ut C D,ad:
C E,ita quadratum ex A B, ad quadrasum ¢x F B: Non ha
betautem €D, ad CE, glropom'oncm quam quadratus ad!
anadnnm; Noa babebit quogue quadratum ex AB,ad| .
. e e . : qua-
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DR

9.deci mi,

~y

1. fexti.

ad BD. e

3.
24..25

{maior ad minorem, ita re¢tangulum fub 1pﬁs

i

quadratum ex B, pmpomoncm,qna quadmus numeruys
ad numerum quadratum . Q uare re€tar A B,F B, langitudi
ne incommenfurabiles funt . Inuenimus ergo duas Rationa
les AB,AF,potenria jantum commcnfurabnles, ita pt maior |
AB, plus péilit quarm rhinor A F, quadrato lincz F B, fibi|
longitudine mcommcnﬁuabxhs Q_od erat facxcudum e |

LEMMA

‘

S1 fint duz re&z linex inzquales, ‘eritut

conteatum,ad quadramm minotis.

- Stuntdugrelte mequales AB,BC,in reclum
cbnﬂuum,quamm A B,maior fit . Duco efle, ut A- :B;
. D -ad BGitareclangulis fub-A B,BC; |
il . adquadratum ex B ¢ . Deft¥ibatuy
A—FEC  exBC, quadratum BD, complea-
] - turquerectangulum A D; eritq; re
B Cangulum A E,fub A B,BC,conté|
AT B C . tumquod B E,ipfi BC, it kgualis :
perfpicuum autPmeft, effeus A B, ad Bc, m .4 E,

.E 0 p £ M modo erit, ut minor ad mmrcm,ua ré ‘
&angulum fub ipfis ontentum, ad quadratumma-|
zoru, ut in fecunda figura est mamfestum,m qm AB, :
-minor eﬂ quam B C

PROBL. 8. PROPOS 32

I NVENIRE duas Medias ¢ potentia
tantum commenfurabiles , quz Ritionale|

conqneant, ita.ut maior. plus poffic: quaBt
, mmor

. —p . ..
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ne commenfurabilis . -

” |*um commenfurabiles,ita ut A maior pluspoifit quam B,
‘minor y quadrato lincz longitudine fibi commen(urabilis ;
fitque C , media proportionalisinter A , & B 3 & fiar ut A,
ad By ita C,ad D. Queniam igitur A, B, funt Rationa-
les potentia folum commenfurabiles ;

eritre@angulum fub A , B, Irrationale,& A ————
refta C,ipfum potens, linca Mcdia . Et B +——m
quiaeft ut A,ad B, ita C, ad D ; fantau. Dr—

tem A, & B, potentia tantum commenfurabiles; erunt
?imquc C, & D, potchtia folum commenfusabiles, utin |
cholio propos. 10. huius libri oftendimus . Quare D, |
Mediz C, commenfurabilis, Media quoque eft. Inuentz |
. {ergo fune duz Medix C, Dyporentia tantum commenfura-
bifes . Dicoeas Rationale comprehendere. Cum enim fie
“ {utA, ad B,ita C,ad D ; & permutando ut A, ad C,ita B,ad
| D; fit autem ut A,ad C,ita C,ad B ;erit quoquecut C, ad
B,itaB,ad D3 Ac propterea re&angulum fub C, & D,
#quale erit quadratocx B, Quam obrem, cum quadra
tum ex B, Rationali Rationale fit ; erit & retangulum fub
C, Dyillizquale , Rationale. Continent ergo Mediz C,
D, potentia tantum comenfurabiles, Rationale. Quo.
niam uerocft ut A,ad B, ita C,ad D : poteftauté A, plus|
juam B,quadrata linéz longitudine Gbi comenfurabilis,ex
conétruéiotie ; poterit-quoque C, plus quam D, quadrato
lineat langitudine fibi commenfurabilis. Inuenimus igitur
duas Medias C, D, potentia tantum commenfurabiles,qua
Rationale continent, ita ut maior C, plus poifit quam mi-
not D, quadrato refte linez fibi longitudine commenfura-
bilis. Quod faciendum era. »

. Qv o b fireperta fine' A, B, Rationales potentia
tancum commenfurabiles , ita utr &, plus poflit quam
By quadrato lihce fibi longitudine incommenfurabilis s
teliqua aueem flanc, ut prius, oftendemus codem mo-
do, inwentas effc duas Mcdias C, D, potentia tantum

iinor; quadrato rectx linex fibi longitudi- |

] ’ . '
Rspxrrar fintdue Rationales A, B, potentiatan |
3o.decimi, !

21 .decimi,).

24, decimi.!

19.0¢chms.

commen-

o S

v
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3. Jexti,

32.
36,

commcnfurabllcs quz &atnonalc contineant, ita yt ma-
ior C, plus poifit quam minor D, quadrato lmczlon-uu-
dine fibi incommenfurabilis . . .

SCHOLIO:?( I

.l L1t bu-probknu dmwnﬁuurper lommncodem

Npr-mmm brewius ac faciling idem fine ipfo offendinsus s fa-.
cile indicabmns , qii crumeorum dtmm‘lmuone hant woflram
consslering. Immo rei a6 C, D, Medias effe potensia folum com
mnﬁoubdn,qw Ratisnale contimeant , non 4lmr hic often-:
dlm:,m: in propos.2 8. Imuu lib,

4

LB N

lEMMxl

S 1 fintrres linew re@e, erit ur prima ad ter-
tiam,ita re&angulum fub prima & (ccunda:con
tentum, ad id, quod fub. fccunda & tertia con-
unctut. o

SN r tre:ﬂ&.c.,{ B, BC, CD, n reé?um con |
finum. Dico cffe ut A B,adC D, itarectangulum fub}
. E DT - ABBC >adrelangnlum [ub B C, |

CD. Delcrtbatur ex BC; quadratii

lum A F ; Eritque A E,contentum [ub 4 B, B C; &5

CF, Jub BC, CD; quod B E,C D,ipfi BC, sqmle: |

fint . Perfpicuum auterest efie AB, ad €D, ut AE,
adCF. Quod eft propofitum. = .

. PROBL, 9. PROPOS. 93

INVEN} RE duas Medias potentia

f'qun;x commcn[urabxlcs, qux Medium ¢6-

=) tincant §!

‘AR €D  BCDE, perficidturque retlangu-|
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tineantita ut maior plus poflit quam mi.
nor, quadrato retz lingz fibi longitudine
' commenfurabilis.

§ 1 N T inuentatres Rationales A, B, C, potentia tan-
| tum commenfurabiles , ita ut A, plus poffit quam C, qua-
drato linez fibi longirudine commenfurabilis . (Hoc autem
fiet 1n hunc modum . Repertis duabus Rationalibus: A, G, | .
potentia tantum commenfurabilibus , ita ut A, plus poffic 3. decimi.
quam C, quadratq linez {ibi commé(urabilis longitudine ;
inueniatur alia B,utrique A, & C,poten Aoy
tia folum commenfurabilis, per ea, qua Dw
in (cholio propof. 1. hujus bb. deman- - %l——-l .
firauimus. Ecipfarum A, B fumaturme €' 13. fexri,
di3 proportionalis D; fiatq; ve D,ad B,ita C,ad E.Q uonii ¥2. Jessi.
rigitur ¢x lemmate anrecedenti, eft ut A, ad C, ita reltangy
jlum fub A,B,ad re@angulum {ub B,C : Bft autem re@an- .
.gula fub A, B,x2qualc quadracum ex D ; & rectangulo fub 17 fﬂ".!:
{ B. C, zquale retangulum fub D, B, quad proportionales 16, fexsi,
fint D,B,C, E j Erit quoque vt A,ad C, ita quadratum ex
' D, ad re@angulum fub D, E :Sed ut quadratum ex D, ad
| reed .
ire@angulum fub D, E,ita eft perlemma 3. propof. 19.hu-
{ius hb.re&ta D,ad re@am E. Igitureritut A, ad C, ita D,
f ad B : Suntautem A,C, potentfa folum commenfurabiles,.
{ Ergo & D, E, potentia folum commenfurabiles fun, ut in
| {cholio propof.i a. hujus lib. oftendimus, Quia uero D,
; potens fpatium fub A, B, Rationalibus porentia tantum
 commenfurabilibus, 1rranonaliseft , & Media ; erit quaq; 22 decimi.
E, ipfi oftenfa cammenfurabilis, Media. Inucntz ergo.funt 4. decimi,
duz Mcd-¢ D,E, porent:a folum commenfurabules.Et quia ,
{ often(um eft retangulo fub B,C,quod Medium eft,(quod 22, decimi.
{B, C, fint Rationales potentia tantum commenfurabiles, )
i ®quale effe re@angulii fub D, E; erit re®tdgulum fub D, E,
Mcdium. Denig; quia oftendimus effe ut A,ad C,ita D,ad
B; poteftautem A, plus quam C, quadrato linex fibi lon-
%itudinc commcpfurabilis,cx conftru@ione § poterit ctiam
| D,plus quam E,quadrato linez longitudine fibi commen- 1y. decsmi,
| furabilis . Inuenimus ergo duas Medias D, B, poteatia fo-|
\ | G lam .

v
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. feari, -

' lior D, plus poffit qiam minor B ,quadrata lineg reétg lon-

lum coiimenfurabiles , qu¢ Mecdium continent, it2 urma-
itudine fibi commen(urabijis. Qiod eratfaciendum ,

Q_v o firepertz fuerint A, B, C, Rationgles po-
tentia tantum commenfurabiles', ita ue A , plus pofﬁt
quam C, quadrato linez fibi longitudine incommenfu-
rabilis , reliqua autem confiruantur , ut prius , demoan=
Rrabimus l?mili'm- ,innentaseflc duas Medias D, E, po-
tentia tantum commenfurabiles, qug¢ Medium contineant,
ita ut maior D, plus poffit quam minor E, quadrato linea
fibi longitudineincommienfurabilis . {d quod facile appare-
tepotctt ex adducta demondtratione.

LEMMA L

S11 triangulum re@tanguldm A B C,angu’
lum re@um habens B A C, a quo perpendicula
ris demittatur A D. Dico re@anguluni conten-
tum (ubC B,B D,zquale effe quadrato ex A B
contentum adtem fubBC, CD, #quale qua-
drato ex A C: & contehtum {ub B D,D C,zqua
le quadrato ex AD: contentiim denique (ub
BC, AD,zqualecontentofubAB, AC.

Qvoxntax excoroll propof. 8, lib. &. re.

&a A B, media proportionalis efl inter C B,B Dj erit-

A reclangulum(ubCB, BD; qua=
dratoex A B, zquale:

s sfc  EADEM ratione eiit reflan-

. gulum fub BC,CD, aquale quadra

- toex A C; guoniam per idem co-

roll. A ¢ ; iedia proportionalis eftineer BC, CD .

RV RS vs quiacx. codem coroll. A D intef

BD, DC, mediaest proportionalis , erit eodem meo-

dore-|
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- | gulieft duplum 5 erunt inter fe #qualia rectangula
. {CE, AF. quod eft propofitum . A

& C'D, contentum [ub AB,CB; :

doretizgulis (ub BD,DC.#quale guadtatoex A D.
PosTREMO, quatringsla ABC,ABD.
Similia funt ; eritut. B Gy,2d A.C, 1ta A B, ad A’D, :
Ruareredlangudum [ubB C, A D, equale efl reltan=li § fexii.
gulo [ub A B, A C. Quod etiam ita oStendetur. Com-
pleatur rectanguliz C E ,. comtentum fub: BC, AD:
Item reClangulum A F, [ub A B, A C, contentum .
Quoniam igitur rectanguium C E, dup'um eft trian- |41, primi
guli A B Gihecnon ¢ recangulum A'F, einfdem trid

-8, feats.

LEMMA, 1L

S redta [inea (etetiit in duas partes inzqya
les , erit vt maiort pars ad minorem, ita rectan-
gulumifub tota & maiore parte , ad reangu:
lum (ub rota & minore parte contentum, -
SEcETVR reffa A Bynon bifariam i C, fitg;
maior pars AC. Dicoeffeut AC, ad CB, itargiz
gulumubA B, AC, ad reclangu- . F_

Lum fub A B,CB. Deferibatur enim 1 D‘;
ipfius A B,quadratum A B D E,du- R N
caturq; CF , ipfi KEs parallelas Y .
evitq; A F, contentum fub AB,AC; ~ T C T4 -

quod A-E,CF,ipfi A B,aquales fint . Quoniam igi-' ]
tur e5tut AC,ad CB,ita AF,ad CD;coflat propofitss.s, fousi. |

EADEM ratione’crit,ut minor pars B C, ad maio - ;
remC A, ita B F,'concentum [ub A B, BC, tota , &
minore plarte, ud C\E;contenium fub A B,C A, tova,

& maiore parte. . :

i Gzh é'l
\ — - o - -
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8. Jaxsi.

33
27.

1 sy NT dug recleinequales A B, B C\,\anfg)ulum

"~ {fentia incommenfurabiles, qua faciant c6-
| pofitum quidem ex ipfarum quadratis,Ra-
{tionale; Rectangulum vero {ub ipfis con~

{ior erit quod fub A B,B C, continctur, duplim eius,
| quod centinetur fub A B,minore & B D,

ot TBET CLIDSGEOMSE
o7 GLEM M AC L

|81 fint duw re@a lincx inequales:, mi.
‘nor autem fecetur bifariam ; erit reGangulum
{utipfis contentum duplum retanguli, quod
fub maiori linca & dimidia parte minoris con-
anceur, - : ’

rectum conflituentes A BC, feceturgs minor B C,
: bifariams D . Dico véClangulum
AE Jub A B, BC, duplum effe rettangu
AT lumfub A B, BD. Compleatur re-
. L1 clangulum AC,[ub.AB,BC;du-
"BDCBDC caurg; DE,ipfi A B, parillila;
W07 eritgi B E, contentum [ub A B, ¢
BD, dimidia minoris . Quoniam igitur 4 C, ipfius
BE,duplumefl, quod & bafis BC, dupla fis bafis
B D; conflat propefitum. . .~
Ep v EM modo,fi BC, felda bifariam , fitma

ino imidia ma
ioris , ut exfecunda fignra apparet . ‘

PROBL!1c.PROPOS. 34
CINVE NTRE' duas re@aslineds po-

" tentum , Medium .

REp k-

.\
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| Repyr1aNTv & due Rationdles A'8; C D, po-
! tentia folim commenfurabiles, ita vi maior A B, plus pof-
| fit,"quam minor C D, quadrato lineg longitudine {ib: inc3-
menfurabilissfeceturn; € D bfariam in E: Deinde per lem
ma 3. propef, « 7. huius hb.ad A B, applicetur quadrato ex
C E. hor cft; quarte parti quadrat €x C D, zquale rectan
ulum deficiens fioura qua lrara,
& fit1llud, quad fub A F.FB.con- :
|tineeur . Pottremo def-ripro femi- g
circulo A'G B, arca A B, erigatur
F G,ad A B;perpend.cularis,con-
necranturg; recte A G,.GB Quo  AQ——EpFB
niamigitar A B, plus poteft, qui
C D, quadr¥to linee {ibi Inng tudi-
neincommenfurabilis,applicitumgqs eft ad A B, recrangu-
{lum fub A F,F B.xquale quayt= paiti quadrati ex C D,de-
ficiens figura quadrata;erit A F.ipfi ¥B longitudine incom
menfurabilis. Eftautemve A F, ad F B, ita per lemma 2.
propofitionis antecedentis , rectangulum (ub A B, A F,ad
rectangulum fub A B, F B; Rectangulum vero fub A B,
A F, quadrato ex A G, & rectangu’'um fub A B, F B,qua-
draroex G B, et zquale,perlemma 1. ciufdem anteceden-
tis propofitionis ; quodangulus A G B, rectus fir in femie
arculo A G B Igitur quoque erit ve A F,ad F Bita quadra
tum ex A G, ad quadratum ex G Bjac proptercacum A F,
¥ B, longitudine fint incommenfurabiles, erunt quadrata
ex A G, G B, incommenfurabnha . Igitur rect# 4 G, G B,
potentia incommenfurabiles fune, Et quia quadratum ex
Rationali A B, Rationale eft  zqualeq; quadrarsex AG,
G Bjcrivetiam compefitum ex quadratis rectarum A Gy
G B, Rationale. Ruifus , quia ex 1. femmate propofito-
nis pracedenns , reccangulum fub A F, F B, quod quadra.
toex CE, zqualeeft factum, zquale cft quadratoex F G;
( ;ppterea @ angulus AGB,rectus eit,& FG ad AB,ppendi
culans)erunt quadrataex FG.CE,zqualiajac proinde & re
ctzF G, CE 2quales. Q uare CD,dupia exiftens ipfius CE,
dupla ctram enitapfius F G. Igitur perlemma 3 anteceden-
us propofitionis , rectangulum fub A B, C D, duplum erit

3t.decims.

1gedecimi.|

1. teriy,

to.decimi.

4. defin.
47.primi.

rectanguli fub AB,FG.{ cum FG,dimidia fit minonis CD,)

G 3 fed




3
1220 decimi.

9a decimi,

1. fexs3,

10, decims.

e EVCLID. GEOMES

Sed xc&angﬁlum b A B,CD, Ratmmlﬁms patentiatan !
tum commenfurabilibus contentym ., Medium edt.. In‘amr !
& re@tangulum fub A B, F G, il commcnlurabdc, cum fit .
ctusdimrdiom} Medium eft,:per coroll.prepofigs. huius
1ib. Atqui zcﬂ:angulo fub A B,-F-Q, per 1. lemimapropofi-
Sirgea ot T, nomsprm«dmus,zqualctﬁn&n-,
gq)um fub A G, G B. Contentum
igicus feb'A:G, GB,Mcdinm quo-
N queel i Oftenfumautemiett com-
\ pofitum ex earum quadratis, Ratio
, ACI E IDFB pale. Inuentz ¢rgo funt dux retz
: A G, G 8, potentia incammeniu-
rabiles., : qua faciunt compofirnm
quldcm ex ipfarum quadratis, Rationale; Re@angulum ve
o ﬁnbxpﬁs contentum ; Medium .. Q vrod facncndum crat. |

SCHOLION,

. DEMONSTRATVR hoc locomﬁholm quodam an-
uquo,ﬁzr; poffe., vi.duo fasia rratmnalm componans fPa-
tium Rationale yhac fere racione . :

ExPoNATYR Rationalislinea A B, ¢r duonumeri
C,D quorum C, maiar fic , non habentes proportionenm , quam

2 quadram: ad quadratum 3 fiatq; vt C, ad D,
#ta quadvarumex A Byad quadrazwm ex A E;
: & tiddem defcripto quadraio ex A Bjeducatur
, E F, ad A B,perpendicularis. Quoniam igizur
. eft vt C, ad D, itz quadrasum ex A B,ad qua.
_A_ EB dratumex A E 3 Non habes antem C, ad D,
proportionem quam quadrasus ad quadramm;
€36e Dy4e eryns latera A ByA E,difforum quadratorum
proporsionem non habentsum,quam quadrasus ad quadratum,
longitudine incommenfurabilia; Ac proprereacumA B,roca
longitudine iz incommenfurabilis parti & E erit eadem ‘A ‘B,
& relique E B, longitudine incommenfiorabilisyex coroll. pro-
pofe 1 9. huing Lib. Vs autem A B,ad A E,itaeff quadraiumex
A B,ad A F.Igiturcum A'B, A E,mcommmfxrnbﬂu fins fon
gitndine , erunt quadmtum ex A. By reflangulum AF in-
commsﬁcnblba « Quare quadraroex A Byexifiense Rariona

i g
—

nd.
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€ > quod ¢r A B, Razionalis ponatur 5 erit A Fydiffo guadra.
to incommenfurabile, Irrasionale . Eodemq; argumenso ofien
demus B F, Irvasienale effe . Quia vero AF, BF ¢ compo.

"\ nunt quadratum Rasionale ex AB; perfpicuum eft, ex duo-

;m Irrationalibus confici poffe Rasionale . Quod eft propo-
tom ) . :

A.T verofi A F,FB,Rationalia fins,offendemus o sotum
A F.Byex ipfis compofitum Rationale effe.Cum enim verumay
AF ,F B, Rationale fir s erunvipfa inter fe commenfurabilia.
Igitur & totum A F B, ex ipfis comeofisum viriq; eorum com
menfurabile evis. Quare A F B, tosum commenfurabile veri-
gue Rationali A F, F.B, Rasionale quogac eff . Quod oft pro.
poffcum., :

PROBL. 11. PROPOS: 35.
INVENIRE duasreéas lineas po-
tentia incommenfurabiles , que factant

compofitum quidem ex ipfarum quadra-
tis Medium; Re&angulum vero fub ipfis

lcontentum Rationale.

Rzrenrzairvr duxMcdiz AB, CD, poten-
tiatantum commenfurabiles, qu Rationale cont.neant,
ita ve maior A B, plus poffit quam minor C D, quadrato

line fibi longitudine incommenfu- G
rabilis s fiantque reliqua , vein prae-
cedentt propef. Oftendemus igicur
fimiliter , vtin propof. antecedenti,

re@tas A G, G B, potentia effc in- ,____,E_r.‘DB

commenfurabiles . Et quia quadra-

tum cx Mcdia A B, zquale exiftens quadratis re@arum
A G, GB, Medium eft ; erir quoque compofitum €x
quadratis re@arum A G, G B, Medium. Rurfus vt in
antecedenti propofitione, oftendemus re@anaulum fub

A B, C D,duplum cflese@anguli fub A B, F Gjatg; adeo
. 7 G 4 illud

168. decimi,

9. defin,

34
28.

32, decims,

470 primi.




!
1
3

!

! illud effe huic commenfurabile Q uare com’ l’(tl’annulum

35
29.

§ 3o decimi.

47.prims,

o kuy‘.l./ UC’L]@”GEMW’M

ifub A B, C D, Rationale fir, ex confiructinne ; erit & re-|
'ctzmulum fub AB, FG, nlhcommen{nrab le, Rauonaic‘{

G . iuslib. sectangulo fub A B, FG,.
aqualeeft rectangulum fub A G,
-G B, lgitut &réctanguium fub |

poa &gy

'C' 3 J__,DB fum autem'eft , compofitum éx'|
quadratis xpﬁmm AG,GB,effe!
Mediym. Inuentx exgo funtdoz |
rectz A G G B porenramcammcnfunbllcs, qué faciunt
compoﬁum quxdcm exipfarum quadratis Medinm 5 Re-
ctangulum vero fub ipfis contcmum,Rauonalc (L,od erat
fac:cndum -

PROBL. 1. PROPOS 36.

INVENIRE duasre@as lincas poq
tentia incommen{urabiles, que faciant &
compofitum ex ipfarum qeadratis Mediil »
& reGtangulum {ub ipfis contentum Me-
dium, xmommenfurablleq, compofito ex
' 1p(arum quadraus. ,

o

- .

REPERIANTVR dugMcdleB CD potentiz
tantum commenfurabiles, quz Medium contineant, jta ve
maior A B; plus poflic. quam minor C D, quadrato linez

G fibi longitudine incommenfurabiliss

" fiantq; reliqua, vt T propol. §4.OHE

demus igitur fimiliter , rectas A G,

A ¥ G B, potentia uzicommcnfurabgcs
|___.,1_5_.._4 efle. Et quia quadratum ex Media

¢ D A B, M(dlun?tﬂ & quadratis recta
rum A G, G B,¢quale; eric & compofitum ex quadratis re-

Sed per 1. lemtha propof. 32.hu- f

A G, GB, Rationaleeft.O ﬁcn‘{ _

ctarumA. G GB ‘Medium . Ruifus,vtin j4. demonfira.
. bzmus .
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bimus yrectangulum fub A B,C D, duplum effe rectangu-
lifub A B, ¥ G; atq;-adeo illud efle huic comitnenfurabile .
1 Q udre.cum ex con fructione, rectangulum fub A B,C D,
Medium fit ; ent quoque rectangulum fub A B, F G, hoc
cft, fub A G,.GB, @ lli per 1.lemma propo(3 3. huius lib.
zquale eft,Media, ex coroll. propof. 24. huius ib. Q uonid
vero A Bg}ongimdmc incomenfurabilis ponityr ipfi CD ;
Eft dutem e:dé C D, ipfa CE, longitudine commenfurabi-
lis , quod ila huius fit dupla; erunt A B, CE, longitudine: 13, decimi.
incommenfurabiles : Sed ve AB,ad CB,ita cft perlemma 3.
propof, 19 hwigskb. quadratumex A B ad rectangulum
fub A B; CE; hoceft, ad recrangulum fub A B, F G, hoc
eft, fubA G, G B. (funtenim rectangula fub A B, F G, &
fub A G, G B per 1. lemma propof. 33.huiuslib zqualia.) i
Tgitur quradratum ex A B, hoceft, compoficum cx quadra
tis rectaium A G, 5 B, incommenfurabile eft rectangulo [10. decimi
fub A G, G B. Inuentx funt ergo duz rectz linez A G,
G B potentia incommenfurabiles, qua faciunt & compo-
fitum ex ipfarum quadratis Medium, & rectangulum fub
Jpfis contensum Mcdium, incommenfucabileqs compafito
exipfarum quadratis . Quod faciendum erac.

~ SCHOLION.
Ex boc vero problemate facile illwa ubfluemus , quod ad
propofixy. huius Lib. nos demonflrasnros recepimusynimirnme

INvENIRE dyas Mediaslongicudine ,&| -~ .- |
‘potentiaincommichfarabiles . '

Qv oNI AW offenfumeffsam compofitum ex quadra.-
tisrellarum A G, G B, quam reSangulnm [ub ipfis,efle Me- |
dium, & hoc illi compofisa incommenfurabile 5 erwns quoque
dinee potentes illud compofiessm Medium, & boc reFangslsm
Medisn, Medix , incommenfurabiles tam longitudine,quam
porentia . Sienim potensia elfent commenfurabiles , efiens ¢
earwm quadrasa , hot eft 5 compofitum ex.quadrasis vectarnm
#A G, G B, g5 vellangulum fub ot Gy GB, cqmmmﬁoulgilia‘.i |

: : oyl {

——
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| qued non ponitwr . Quocirca fi fumasur A By porens compo-
“| firum ex quiadratis rearum A G, G B, & aliarétla potens
reftangulum fub A G, G B, idef}, media propovsionalic inter |
| A G, G B; intwente exnnt due Medie ¢ longiimb‘vg‘e,‘ & po-
tentiaincommenfurabiles . Quod eff propofisum, = - -

[PRINCIPIVM SENARIORVM
per compofitionem.” -+ - .

o

THEOR. 25. PROPOS. 37.

ST duxRationales potentiatantum ¢§
| menfurabiles componantur ; tota Irratio-
nalis grit. Vocetur autem ex binis nomi-

36.
'30.

.|nibus. T -

CoMPoNANTYV R duzRationales A B,B C, po-
tentia folum commenfinabiles, inuentz per 1.kemma pro-
pof-21. buius lib. Dicotoram A C, lrrationalem effe.
‘ N 3 uvoniam A B, loneitudine in-
i| A2 . ¢ commenfurabilis et ipi BC3s|.
’ & vt A Bjad BC, itaclt fcBan-
.[gulum fub A B, B C, ad quadratum cx BC, pcr lemma

i propof. 31. huius Ib. erit re@angulum fub A B, B C, qua-
0. deciand, 'SIaIOCX B C,incommenfurabile. Scd re@angulo fub A B,
"i'B C, commen{urabile eft cius duplum , nempe quad bis
" fub A B, B C, continetur ; & quadrato ex B C,commenfu-
! rabilia funt quadrata re@arum A B, B C; (omnia enim
. *! funt Rationalia ) atque adeo & compofitum ex quadratis
16, decimi feltarum’ A B, B C, cidem quadrato ex B €, commenfura
j bile eft'. Tgitur perea , qua in fcholio propof. 14 huiusib.

‘éftendimus, & qued bis fub A B, BC, continctur, incom

| rnegfurabile eft compofito ex quadratis retarum A B,BC.
| Quamobrem & compofitum ex co, quod bis fub AB,BC,
& ex compofito quadratorum re@arum A B, % C, hoceft,

| quadratum éx totd A C, ( Eft enim hoc quadratum zqua-
oo . . lequa-

»
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‘lequadradsre@itam'AB, B C, vaa cum’re@angulo fub |4. fécuna’i.(
A B, B G, bis )compofito ex quadsatisre@arum A B, BC, j1 7. decimi.
incomimenfurabilaeric: E augenicompofitum ex quadra
tis reétarum A B, B C, Rationale,, quod commenfurabile
{it oftenfum quadrato Rationali ex B C, Rationali. lgitur
quadratum ¢x A C, quadrato Rauonali ex' 5 C, incom-
men{urabile, krrationale eft 5 arq; adeo & recta ipfa A C, |10, defin.
Irrationalis erit. Vocetur autem ex binis nominibus, feu vt
alij loquuntar, Binomium , quiaex duobus nominibus,
nempe cx duabus Ranonalibus lineis A B, B C, potentia fo
lum commenfurabilibus coniponitur . Siduz igitur Ratio-
nales potétia titi comenfusabiles,&c. Q uod altedédi crac.

ScHoLION.

e AA'Q’V ¥ ‘ex duzbns Rasionalibus pmmm ‘j&lmn com-
nmﬁ.ubilibw procreantur due linea Irvationales . Nam re-
Faque inter eas eft medio lsco proportionalis, terationalis eft, 'y y derimis!

Medéa vocatur . At vero compofitaex ipfis, Irvasima= | = -
is eft , qua ex binis nominibus dicitwr . - 37.decimi, |
THEOR. 26. PROPOS. 38. " | 37

S1 duxMedixz potentia tantum com-
menf{urabiles componantur, qu:z Rationa-
le contineant; tota Irratidnalis erit . Voce-
cetur.autem ex binis Medijs prima.

;ComponanTyr dueMedie fuperiusinuétee AB, 28, decimi,
‘B C, potentia tantum commen{urabiles, que Rationale <8
‘tineant . Dicotatam A C, lrra- .
[tionakm ol . Qua AB, cft A . B cC
@B C, virectangula fubA B, ! t
B C,ad quadrati ex B C,vrinlemmate propof’y .hui®lb.
et oftenfum; funr auté AR, BC,longisldine incomenfura- |
ibiles § erunt recranguium fub A B, B C, & quadratum ex |1 o.decimi.
\3 Cyncommenfurabilia ¢ Sed recranguio fub A B, 8 C,
‘ . com-

—— i
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commenfurabileeft, quod fub A B, B G, bis ; & quadrato
ex B C, commenfurabile cft compofirum ex' quadratis re-
ctarum A B, BC:( Nam cum A B ,. B C, potentia fine
commenfurabiles, erupt ipfarum quadrata coemenfurabi |
: Jia , atque adeo & compofitam’

. ex ipfarum quddratis quadrato ex
16. decimi. Aoy C B C, commenfurabile erit.) Igitur
» .&recangulumfubA B, B C, bis,

& compofi-um ex duadratis rectaram A B, B C, incrm-
menfurabilia inter (e funt;per eca,quain holio propof .t 4.
buius hb. funt demonfirata . Ergo compofitum ex quadra-
! tis rectarum AB, BC, una cum rectangulobis fub AB,BC,

4 fecundi, hocelt. quadratum ex A C, quod huic compofito xquale
17. decimi eft, incommenfurable quoque eft rectangulo fub A B,
i B C.bis: Eit autem eidem rectangulo bis fub A B,B C, ¢5-

] menfurabile rectangulum femce! fub A B, B Cjcum ho fit
il dion di@ . Igicur quadratum ex A G, incommenfu:
{ 18, decimi. rabile eft rectangulo fub A B,B C : ! onitur.autem rectari-
ro. defin, gulum (ub A B, B C, Rationale . lrrationale ergo eft quas
g1.defin. drarumex AC; & obiid recta quoque AC, Irrationalis evits
" | Voceturaut: m ex binis Medijs pruma , uel ut alij loquun-

tur , Bimediale prius . Siduz ergo-Medix potentia rantum
comenfurabiles coponantur, &c. Quod crat oftendendi .{

LEMM A,

Qvonp fublineaRationali, & Irrationali
| continetur re@angulum, Irrationale eft .

- CoNTINEATVR reffangulum ABCD, 1
fub Rationali A B, & Irrattonalt BC. Dico ipfum
_ g bratienaleefle . S1enim dicatur effe
Rationale , faciet ipfum ad Rationa | |

fandecimi | _' i Im AB, applicatum latitudinem
- | D777 € "BGC, Rationalem. Quod eft abfur- |
dum ponitar enim B C, Irrationalts . Non ergo |

S L e e o AC,
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VA.C,' Rationale eft. Igitur Irrationale . Quod ft - 1
propoficum . T ’
. THEOR. 27. PROPOS. 39- | 3.

$1 duxMediz potentia tantum com-
menfuirabiles.componantur , que Medium
contineant ; tota Irratiopalis eric . Vocetur
Fautem ex binis Medijs fecunda. - ‘

‘CoMron ANTYR duz Mediz fuperius inuehitz
‘A'B, B C, potentia tantum - commenfiirsbiles , qu Me- 29, decims,
dium contineant. Dicé tatam A C, Irationalemheffe. Ex-
ponatur enim Rationalis D:E, ad quam applicetur rectar-

ulumn D F, &qua'e quadrato A-C 5 8¢ compeofito ex qua- 4§. primi,
l dravis rectarumA BB -C,zqualc hlterum ad candem DB, |

applicerur D G Brquia-quadratum ex A'C, hoceft, ¢.:
‘ctangulum D F, @quale eft duobus quadratis cx 2 B,B C, 4. feewnds,
‘Fuina cumm rectangufo bis fubA B, B C 5 erir rél:quum HF, . .
‘@qua'e reliquo rectingulo , quod bisfub A B, BC, contine '
Clrur - Quohsain uero,ex hypothe - A_B e '
"} i, tecrangulum fub A B,B C, Me~ S \
‘1 dium eft; erit & rectangulum bis .
fub A B, BC, ¢i commenfurabi 4
1le, hoceft, H'F, Medium , exco- . . '
roll. propof. 24. buiuslib. Rur- : : ot
fus quia quadrata Mcdiara A'B, E L F
B C, poteritia commenfurabilium, commen furabilia funt;
erse & cosnpofitim ex ipfis , nimirum rectanguium DGy ¢ 2o imi,
utriuis ipforum commenfurabile: Sed urrumgue quadia-
torum cx Medijs & B, B C, Medium eft, Igitur & D G.ex
tcoroll. propof. 24. huiys b. Medium eric . Quja 1guur
{ Media D G, HF, applicantut ad Ranonalem D Es(¢ft
lenim C H, Rationali D E , zqualis. ) «runt ecrum latitu-
1dines B G, G ¥, Rationilesipfi: D B, lonpithdinc incom-
meniurab»ks. RurfusquiaA-B,B.C, longitudinc incom

34. primi

2 3. deciri,

meniv-

T pypmE—

e T —

\
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37. decimi,

| alijs placet , Bimediale fecundii.Si duz ergo Medsz porentia
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|

menfurabyles funt ; &eftve A B,ad B Gita quadratum
A B, ad fectangutum fub A B,B C, cx lemmate 3. fpibpgﬂ
[ 19, huiuslib. erit quadratumex A B, incomhienfurabile re
ctangulo fub AB,BC, vt in {cholio propof.t c.huius hib.ofté
fumeft: Arqui quadfato¢x A B, often(iim ¢t édrorienfu
rabile compofi-m ex quadrstis rectarum A B, RC; & re-
ctanguio fub A B, B C,commenfurabile eit, quod contine

Ca UL murbisfub A B, B Gy ‘cum kiocil-

‘ .DA R C - hus{icduplum,]gicur perea,quz
= in.&holio propof. : 4. huiuslb,

+ A I diximus,, ‘erit 8 compofitum ¢x
+ . { quadratis rectarum AB,B.C,hoc
eit,rectangulum D Gncommé-

E G F. furabile rectangulobis. fub, A By,

1. fexti,. 1B C,'hoc e(f , rectangulo H F.Cum ergofit ve D G,ad HF,’

.ita E G,ad G Fserit E G, ipfi G F, lonzitudine ingommen-
{urabilis : oftenfum autem iam fuit E G,G F, eflc Rariona-.

- | les. Rationalesigicur funt £ G, G F, potenua tanti comé- .

furabiles;ac ppterea,& tota E F, cOpafita, Irratiogalis 'c(t.{
Q_uare, per Iéma antecedens, D F,cotentd {ub Ronali D K,

&;Irrationali EF,Irrationale eft; Ac proprerca & quadratit
ex A C,ipti DF,zquale, Irrationale eft. Q uare & recta AC,
lerationaliseft. Vocetur aticex binis Medjjs fecunda, feu ve

wathén commenfirabiles,&c. Q uod erat demonftranda .
; ST HOLION.

"V oc AVt Euclides inpracedsii propofisione lived Ir-
rationalé A C,qua coponisur ex duabus Medss posésia sansis
coméfurabilibus,que Rationale citineds,ex binis Medys pri.
ma : Hic vero bined Irrationalée AC,que coponsiyr ex duabus
Medys potétiarivit coméfurabilibus, que Medsia citinegt 5 ex
binis Medyjs fecitdd ,quonid R ationale ¢ nasura, do cognsio-

| we prius eft Medioyquod Irrasionale eftex propof.z2 Jiss Lib.
e v D REMMA LT

" 81 re&alinea non bifariam fecetyr, erit.co-
pofitum ex quadratis partium maius,quim re-
~ crangulii

[
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| @anguld fub partib us bis coprehélum,quadca-

to cius lineg,qua maior pars minorem fuperat.

SRCET VR reila A DsinB,non bifariam,fitq;
maior pars A B ; in qua fumatur B C , minori parti
BD, equalis, ut fit A C, exceffus, quo AB, fuperat
B D, hoceit, BC, 1pfi B D, equalem.Dico quadra-

taveltaric AB, BD, fimul ma -
fora effe rectagulo bisfub AB, 5. C
Bﬁ,qnadra'm re(te AC. Quo A D

wid quadrataex AB,BC, equalia funt retangulo bis
fub AB,BC,una cum quadrato ex AC; eflq; BC,ipfi
BD,equalis:erimt quoq; quadrataex AB,BD,equa
lia rectagulo bis fub AB BD,una cit quadrato ex AC.
Ruare quadrata ex AB,BD,maiora [unt, qua recian
gulurn bisfub A B, BD quadratoreiie AC. quod
eft propofitum.
COROLLARIVM,

® x hoc lequitur, quadraca partia inzqualiG Smpliciter effe ma
fora re&angulo , quod bis fub partibus inzqualibus eontinetur .

THEOR.28. PROPOS. 4o.

. Slduzredtzlinex potétiaincéméfura-
biles cSponitur,que faciit copofitd quide
ex jpfari quadratis RSnale ; quod auté fub
ipfis cStinetur,Medidi: tota recta linea Irra-

tionalis erit . Vocetur autem Maior .

. ComponANTYR duz relte fuperius inuéte AB,BC,po
teriaincdméfurabiles, faci&res quidé copofiti ex ipfari qua
dratis Ronale;re@aguld vero fub ipfis cotétii, Medid . Dico
103 AC,eflc irrationalé.Q fm re@aguli: {ub AB,BC,Mcdii
ponitur, erit & re@t3gulii bis fub A B;BC, illi cdméfurabile,

Mediii,ex coroll.propof. 2 4. huius lib.atqs adeo Irracionale.
e ) Ponitur

7 f“mldl‘.

39-
33-

34 decimi,
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10. defin.  Ponitur aiit cpofitii ex quadratis re@ara A B,BC.R{):]:;LS'[

Incoméfurabile ergo eft re@agulit bis fub AB, BC,copofito,

. ex quadratis re@®ard AP,BC. Igicur & re@tangulum bis fub!

L17 .decimi. A B, B C, una cum quadratisex AB,BC,hoceft,quadra-

tum cx A C, incommen{urabile eft compolito ex quadra-

10, defin. tis re@tarum AB,BC. Cum ergo hoc compoficum ponatur

1. defin, Rationale ; erit quadratum ex A C,illi incommenfurabile ,

Irrationale 5 Ac propiercare@a A Gylrrationaliseft. Voce-

4. fecundi tur autem Maior , quia cum poflicduo quadrata ex A B,

‘ B BC,& re@anguli bis fub AB,BC;

A c €ompofitum ex quadratis reQari

AB,BC,per lemma antecedés, ma

ius eft re@angulo bis fub AB,BC. Q are cum compofitum

ex quadratis re@arum A B,BC,Rationale fir, re@angulum

ucro bis fub AB,BC,Medium; reéte uocabitur AC, Maior,

fiquidem a Rationali, quod maius eft,nomen conuenitim

ponere . Siduz ergo reta linez putentia incommenfurabi
les componantur, &c. Qued erat oftendendum

THEOR. 29. PROPOS. 41.

SI duzreltzlinex potentiaincammen
furabiles componantur, qua faciant com-
pofitum quidem ex ipfarum quadratis Me-
dium; quod autem {ub ip({is continctur,Ra-
tionale: totarecta linca Irrationalis erit.Yq
cetur autem Rationale ac Medium potens.

4.0.
34

ComproNA NTVR dux re@e fuperius inyentz
A B, B C, potentia incommenfurabiles , facientes compofi!
tum quide m ex quadratis 1ipfarum, Medium ; reGtangalum’
- uero fub ipfis contentum , Rationale. Dico totam A C,Ir-/

' rationalem effe . Q uoniam com-
A p—e—mj——i C politum ex quadrans re@tara Al

’ BC, Mcdium eft 5 quod uero ¢o-:

' tinetur bis fub A B, B C, Rationale, quod cius dimidium ,,
nempe quod fub A B, B C, femel conunetur , Rationale
t . . nonarury

35 de;iz;)i.
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ponatur; erit compofitum ex quadrariss &arum A%, BC,
incommenfinabie re@angulobis fub A B, B C. Igitur & ¢o 10. defin.
poficum ex quadiatisre@arum A B,BC, unacum reftangu
lobis fub A B.B C,hoc eft,;uad-atumex A C,incommen 17.decimi,
furabile ¢ ft retangulo bis fub A B, B C. Cumcrgo re@an-
guium bis fub A B,B C,ur dix.mus.fit Rarianale 5 erit qua-
dratumex A C.ilh mcommeniurabile, Lirationale; Ac pro- 1o. defin.
inde & re&a A C,Iirationalisent. Vocetur autem Ratio: 11, defin,
nale ac Mcedium potens,ouia poreft Medium,nempe compo
fitum cx quadratis te@arum A B, BC, & Rarionale, se@an-
gulum kilicet bis contentum fub » B,3C. Conucnit autem
Rationale Itrrationali anteponi. S: duz ergo reét ez po-
tentia incommenfurabiles, &c. Q uod demoafirandicrat

" THEOR. 30.PROPOS. 42.

ST duxretzelinex potentiaincommen|
furabiles componantur, que faciant & com |
pofitum ex ipfarum quadratis Medium,, &
quod fub ipfis continetur, Mediuin ; incom
menfurabileque compofito ex quadratis
ipfarum : totareta linea Irrationalis erit.
Vogetur autem bina Media potens.

ComMPoNANTVR duzrchx fuperiusinuentg ABy 's 6. decims. |
BC,potentiaincommenfurabules, facientes compofitum ex '
ipfarum quadratis Medium , & re@anguum fub eifdem
Medium,incommenfurabileque compotito ¢x quadrans ip-
farum. lg_ico totam A C, Irra 2
tionalé efle, Exponatur cnim

Rationalis D E,ad quam ap- jDA o
plicetur re&angulum DF , 2. T o las primi
quale ?uadrato ex AC; Ee 1 <o
compofito ¢x quadratis re®ta- E < F

rum AB, B C.alterum ®qua-

lk applicetur D G, Et quia quadratumex A C, hoc eft, re-

H " &angu-

41.
35
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14 fctl‘ndi.

2 3.decimi,

1 3: decimi.
1o.dscimi.

37 decimi.

13.4:fin

1. fexti, |cimfieut DG,ad HF, itaEG,/ad G F 5 erunt €G, GF,

+ lambisfub A B, BC..Si duz cigo reltz lincz. poten:
tia incommenfurabiles componantur, &e. Quod. eratdey.

ftangulum D Fy zqualeeft compofito_;\c quadratis refta-

frum A B,BC, una cum re@tangulo bis fub AB,BC, enit re-

Ar—3 ¢ hquumH F, zquale re@tangulo bis

H fub A B,B C. Quoniam ucro tam
8 compofitum ex quadraus retarum
o AB,BC,hocelt, reftanguium- D G, |

4 E 2 F quamre@angulum fub A B,8 C,at- !

e adeo c:c( coroll. propos.z4.huiuslibri,quod bisfub AB, |
BC,nempeipfum H F, ( cumilli it commenfurabile ) Me-?
| dium ponitur ; facient IXG, H F,ad Rationalem D E,appli- !
' &ta lacieudines EG, G F, Rationales ipfi D E , longitudis |
ne incommenfurabiles. Rurfus quia compofiturh ex-qua- |
dratis re@arum A B, B C,id eft,rectangulum D G, incom- |
menfurabile ponitur redtangulo fubAB,BC: Eidem au- |
tem re@angulo fub AB,BC commenfurabile eft ipfius du- |
plum,hemhpe quod bis continetur {fub A B, B C, hoceft, p-,
fum H F; erunt & D G, H F, incommenfurabilia. Quare

"longitudine incommenfurabiles : Aiqui E G, G F, oftenf@
{unt Rationales. Igitur E G,G F,Rationales funt potentia
folum commenfurabiles; Ac propterea tota E F , ex'ipfis
| compofita Irrationalis e, Quare D F,contentum'fub Ra
tionali D E, & Irrationali E F, ex Jemmate propos. 38. ha |
ius lib " Irrarionale eft . Igitur & quadratum ex A C,’ illi
#quale, Irsationaleeft, idcaque & redtaipfa A C, Imatio-
nalis . Vocetur autem bina Mcdiz potens , nimirum &
compofitum ¢x quadratis ré&tarum A B, B C, & re@angu-

monﬁflﬂd“m- Y 3 [ ARSI
LEMDMA..

S1 reftylinea in partes inequales fecetur,'
& rurfus 1n alias partes inzquales ; erunt qua-|
drata partium magis inzqualium fmul ma-

i

iora quadratis partium minus inzqualinm 4.
mul [ e ' .
Ssce-

e
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"SECET VRredda A Bmequaliter in C, & rir-
fus inequaliser m Dfintque priores partes A C, € B,
magis ingquales » quam. posteriores 4 D ;D B. D1
co quadrataex A C, C B, [imul malora ¢ffe quadra-
tisex A D, D B,fimul. Divi - AN
[zemim 4 B, bifariamin E, Ar—-,——‘-%:-—?——(‘:;q?
cadet puncium D,uelinter E,C,uel inter A,E.Cadat
primum.inter-E,C . Quoniam igitur reltanguluns [ub
AC,CB,una cum quadrato ex EC,equale €5t quadra
toex EB :ltem vectangulum fub A D,D B, una cum
quadrato ex E D,equale eft eidem quadrato ex EB;
erit rectangulum [ub AC,CB,una cum quadrato ex
EC,equale reitangulo fub 4D, D B,un1 cumi guadra-
toex ED . Ablatis igitne quadratis incequalt_bu‘rrefh
rum ingqualium EC, ED,cum quadratis cx EC,maiss
fit guadrato ex ED i erit veliquii reétangulit fub piC,
CB,mnus reliquo rectangwlo [sb AD, DB; ac propte
rea g~ rectangulum bis [ub AC,CB,minus erit reclan
gulo bis [ub A D, DB. Quomia uero guadrati ex AB,
dquale eft tam rectangulo bis [ AC, CB, una cit yqua
dratisex AC, CB,qud reiligulo bis[ub 4 D,DB, una
cum quadyatis ex AD, DB ; erit redtangulum bis Wb
AC,CB,unacum guddiatis ex ACyCB,aquileredy
gulo bis (b AD,DB,una cum quadratis ex AD,DB.
L uare cum rectangulum bisfub AC,CB,oftenfun fis
minus rectangulo bis fub AD,DB ; crunt veliguaqua
drataex AT, C B,maiorareliquis quadratis ex A Dy
D B. Quod.est propofitum., L

$ B p cadat 14 Dyinter A,E. Quonia igitur partes
AC,CB,magis ingqualés ponuntur qua partes AD,
DBserit 4D; (quz minor eSt poStertori )y maloy 4ua
(AN H‘Z' ‘Jﬁ(ﬂ;

5.fecunds |

'
i
4. fecundi |}

et
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CB;(que priorit minor efl)ac proinde ci AE,EB,¢-
quales fint , eris veliqua E C, maior qud rcliqua DE.
P T Itaque quia. reClangulum [ub
‘ al A=+ —53 A Cq, C g,un'd cum qﬁadrato ex
§-fecwndi E C,gqude est quadratoex E B: Item reSlangulum
fub’ A D, D B;una cum quadrato ex DE, aquale €5l
uadrato ex A E, boc el eidem. quadratoiex EB;
erit reclangulum [ub A C> C B,una cutn qnadrato ex
EC, aquale reflangulo fub A D, D B,una cum qua-
| drata éx D E .-Igitur ut prius , demonflrabimus qua
drataex'AC € B, matora efic quadratis ex A D,
D B. Quod st propofitum. .

;z j’_rHEQR.gr.VPROPOS.-q.g.

“QV AE ex binis nominibus , ad unum
duntaxat punétum diuiditur innomina.

~8. 11 exbifis nominibus A B,diuifa ad pun&um C,in
fua nomina,ita ut A C,C B,fint Rarionales potentia tantii
commenfurabiles j ut uult propofito 37. huius libii . Dico
A €, D, 3 ABadaliudpun&tidividinon pof-
A ) 4B frinalianomma,qua teilicet fint etid
A S Rationales linex potentia tantum
commenfurabiles. 51 enim ficri po-
teft,di uidatur jterum in fua nominaad D. Conftac ergo
A B, in C, non diuidi bifariam . ‘Nam fi bifariam.diuidere-
tur, effent A C, C B, longitudine commenfurabiles . quod !
eft abfurdum . panuntur cnim R ationaies poteatia tanzum -
commenfurabiles . Eodent mode neque ad D,bifariam feca 1
bitur A B,cum & A D, DB, Ratonaics fint potenua tantii
commenfurabiles. ‘Secatur ergo AB,tamad C,quamad |
D, inzqualiter ; ac propterea partes AC, CB, uel minus
inzquales fune, quam partes A D, D B, uel magisinzqua- ‘

les ; Ac proprerca per lemma antecedens, quadrataex AC, l
o 3 CB.
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P —— B
&C B, uel minora funt quadratisex A D, D B, ucl maiora.

\ {Neque cnim partes A D, DB,ubicunque pun@tum D, exti
|

serit, partibus A C, C B, ®quales erune, urraque utrique,
| nempe maior maiori, & minor minori, Nam hac ratione
| fecaretur A B, fecunda divifione in cadem nomina , in qux
" fe@a eft diuifione prima . quod non ponitur.) Q uiauero
!fiab =qualibus inzqualia demancue, refiduorum exceflus
f-exceffini ablatorum zqualiseft,utin pronunciato 1 6. Iib. 1.
docuimus : Sunt autem quadrataex AC, CB, una cum re-

Gangulo bis fub A C,C B, zqualia quadratisex A D,D B,

una cum retangulo bis fub A D, DB, quod tamilla,quam

hzc,2qualia fint quadrato ex AB; fit,ut qui exceflus fuerit |4 fecundi
l ablati compofiti ex quadratis reétarum A C, C B, & ablati
' compofiti ex quadratis re@arum AD, D E, idem fit reliqui
[ reftanguli bis fub AC,CB, & reliqui re@tangulibis fub A D,
‘D B. Sedexceflus compofiti ex quadratis redtarum A C,
i C B, & compofiti ex quadratisre@arum A D, DB, fpatium
[ Rationalcett . (cum enim re&a AC,C B, Rationales fint,
| & obid earum quadrata, Rationalia; erit & compofitum
! ex earum quadratis Rationale, ex)js, quz in fcholio pro-
| pos. 3.4. huius. libri oftendimus: eademque ratione crit &
| compofitum ex quadratis reGarum A D, D B, Rationale.
Quare cum Rationale fuperet Rarionale Rationali,ut in
fcholio propof. 27. huius libri demonftrauimus ; manife.
| rum eft , exceffum compofiti ex quadratis reGtarum A C,
C B, & compofiti ex quadratis retarum A D, DB, fpatium
eflc Rationale. ) Igitur & exceffus rectanguli bisfub AC,
CB, & re(tanguli bisfub A D,D B, fpatium Rationale eft.
Quoniam ueroreftangulum fub A C, C B, Medium cft, 23.decimi.
enit & quod bis{fub A C,C B, illi commenfurabile,ex coroll,
propos.z 4. huius lib. Medium; Atque eodem mcedo re-
&angulumbis {ub A D, D B, Medium erit. Quare cum
Mecdium non fuperet Medium Rationali ; non erit exceflus '27.decimi.
reftanguli bis fub A €,C B, & reanguli bis fub A D, DE,
fpatium Rationale. Oftendimusautem & Rationale effe .
Quod eft abfurdum . Non igitur A B, ex binis nominibus
ad aiiud pun&tum, quam ad C, in fua nomina diuiditur.
Q uare ad unum duntaxat pun&um diuiditur in nomina.
\(,Lt_n,od eratdemonfirandum.

-

H 3 THEOR. \
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43| THEOR’ 32, PRJ(}POS 44 . 1
37-1 Q.V AE ex binis Mcdijs pritha,ad unum
duntaxat punétum dividitur in nomina.

S 1 7 ex binis Medijs prima A B; divifaad punftum C,
in fua nomina,ita ut-A C, C B, fint Mcdia potentia folum!
commenfurabiles , quz Rationale contineant, ut uuit pro-
pofitio 38. huiuslibri. Dico A'B ad. aliud pun&um diui-
di non pofltinalia nominé, qua filicer fint cuam Mcdiz
lincz potentia tantum commenfurabiles , continentesque !
:.A- € D .y Rationale’s Diwdatur enim’, {i
,Amﬁ - fieripotett,, in alia nommaA D 4
‘Ar—3——S~B DB.lzifur ubicunque pun@um

D, exi(iat, fimiliter probabimus,
at in prcedenti propofitione , exceffum retanguli bis fub
A C,C B,& re&angulibis fub A D, DB, cundem ¢fle,qui eft
compofiti ex quadratis retarum.A-C,CB, & compofiti ex
quadratis re@arum A D, D B : Sed cxceffus re@anguli bis
fub A C,C B, & re@angulibis fub AD, D B,fpatium eft Ra-
 tionale . ( Cum enim A C,CB,ponantur continere Ratio-|.
male, crit & quod bis fub AC,CB,¢i, quod continetur femel
fob A C,CB, commenfurabile,Rationale. Eodemque mo-
do Rational¢ erityquod bis {ub & D, DB.Q uarecum Ratio|
nale fuperet Rationale Rationali, ut in {cholio propos. i7.
) huius libri oftendimus 3 perfpicuum eft,exceflum re@angu-
' libis fub A C,C B, & rc¢tanguli bis fub A D, D B, fpatium
Lo - Leffe Rationale, ) Igitur & exceffus compofitiex quadraris
i reGarum A C, C D, & compofiti ex quadratis re@arum
A D,DB, fpatium Rationale ¢{t. Q uta ucro ret2 AC,CB,
Media funt, & potentia commen{urabiles; erunt earum
. | quadrata Media quoque, & commenfurabilia. Q uare &
16. decimi.' compofitum cx ipfis utrique ipforum commenfurabile erit.
. Igitur cam urrunque fit Medium , erit & compofitum cx
ipfis, per coroll. propof.: 24, huius libri, Medium. Eodem
. modo Mediam oftendemus compofitum ex quadratis re-
b 7.decimi| Qarum AD, DB. Cum ergo Medium non fuperet Med:i

Rationali ; non erit excetlus compoliti ex quadratis reétar
s - AC,

i

Q‘ -
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A C,CB, & compofiti ex quadratis retarum A D, DB,fpa

{ tum Rationale. Oftendimus auté & Rationale eflc. Quod |

et abfurdum . Non igitur A B, ex binis Medijs prima ad
i alind pun&um, quam ad C,in fua nomina dividitur. Q ud

| ob rem ad unum duntaxat pun@um diuiditur in_nomina e |

| Quod demonftrandum crat. -
. THEOR.33.PROPOS.4s.
*. QV AE ex binis Medijs fccunda, ad

* 81 1 exbinis Medijs fecunda A B, dinifa ad pun&tum
C, in fua nomna,ita ut A C,CB, Mediz fine potentia tan-
tum commenfurabiles , que Medium contineant , ut unk
propoas.3y.huius libn, Dico A B, ad aliud pun@um diidi
non!poflk in-alia nomina, qua filicet ‘
fintctiam linex Mediz potcntia tanti A SDp
commen(urabiles , continentesque Me- E .
dium . Diuidatur emm , fi poteft fieri,
inahanomina A D, D B. Igitur ubi
cunque pun&um D, exiftar, fimilicer HKX G

ucl maiora efie quadratisex A D, D B, uel minora . Expo-
natur Rationalis E F, ad quam applicetur re@tanguls E G,
'&quale quadrato ex A B. Item E H, 2quale quadratis ex
- A C, C B. Entgitus rehiquum I G, ®quale ¢i, quod conti-
Pnctuc bis fub A C, CB,quandoqundem quadratum ex A B,
‘zquale et quadratis ex AC, CB, & re@angulo bis fub
- AC,CB. Eodem modo fi ad EF, applicetur E K, quadratis
jex A D,DB,zquale; erit reliquum L G,xquale re€tangulo
ibis fub A D, D B, comprehenfo. Er quiaquadrataex A C,
CB,inzqualia funt quadratisex A D, D B ; erunt quoque.
're@angula EH,;EK ,qua illis 2qualia funt,inzqualia;ac pro
rpterea & refte F H,FK,ingqualeseriie. Rurfus quia quadra-
;rux AC,C8H,maiora funt,pér lemma propos. 3 9. huius li-
bri, re@angulo bis fub AC,CB; erit & E H, maius qui 1 G
¢ proprerca EH,maius qui dimidium ipfius E G,ideoq; &

unii duntaxat punétii dividitur in nomina.|

oftendemas,utin propofitione 43. quadrataex A C,C B, }

44-
38.

45, primi

4- fecandi,

te&ta FH,maior qui dimudia ipfius F G, Eadé ratione o ften
e H 4 demus
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23.decim$.

23 .decimi.

10, decimi.

t 6 decimi.

3

|

1 ‘cd“iﬂiu *

1K G,Rationalem ipfi K L,longitudine incommenfurabilé.

‘demus’F K, maiorem effe dimid-o ipfius F5 . Indquales
ergo funcparces FH, H G, partubus F K; K G,{ingukefin-
gulis. Quoniam uero A C, CB, Mcdiz funt, & putentia
T commenfurabiléss erunt & carum quadra
C:ZB ta Media, & commenfurabilia. lgiur &
E comp firumex 1pfis utrique ipforum com
. menfurabile erit. Cum crgo utrunque

i * ipforum fic Medium,erit quoque compo-
HX G fitum ex ipfis,hoc eft ,E H, per coroll,
-propos. 24. huius Libn, Mcdium . Eademque rat.one Mc-|
dim erit F X. Quare E H, EX,ad Rarionalem E F,appli<
cata faciunt latitudines F H, F K,Rationales ipfi E F,longi-{
tudine incommenfurabiles. Eodem modo cum re&angu-
lum fub A C, C B, ponatur Mcdium , erit & quod bis fub
A C,C B, hoc eft, 1, 1lli commen{urabile, Medium,ex co
toll. propos. 24. hu'us hib. Q vare cum apphoctur ad Ratio-
- nalem H Lerit H G,Rationalis 1pfi H I,longitudine incom-
menfurabilis. Non abter oftcndemus L G,Mediumeeflt , &

| Rurfus quia A C, C B, longitudine funt incommenfurabi-
[les 3 &ceft ut A C,ad C B,ita per lemma 3. propos. - 9.huus
libri, quadratum ex A C,ad re@angulum fub A C,C Bjent
quadratum ex A C,re@aneulo fub A C, CB,incommenfy
sabile. Sed quadraco ex A C, commenfurabite eft compofy
tum ex quadratis re@arum AC, C B: (cum enim A C,
C B,potentia (int com menfurabiles,atque adco ipfat it qua-
drata commenfurabilia y erit & compoficum cx 1pfis utrili-|
bet ipforum , nimirum quadrato ex A C,commenfurabi
le.) Re@angulo uero fub A-C, CB, commenfurabilectt ,
quod bis fub A C,C B. Igitur & compofitum ex quadratis
re&arum A C,C B, hoceft, reétangulum E H,incommea-|
 furabile cft,per fcholion propos.: 4. huiuslibri, re@angulo]
bisfubA C,CB hocelt, ipfi I G. Quocirca cum fitut

L. fexsi,
1o.decimi,
f
37 decimi.

EH,ad [ G, ita FH,ad H G; crune FH, H G, longrtudi~
neincommenfurabiles. Ofténfa funt autem & Rauonale
‘Rationales ergo funt F H, H G, potentia folum commenfuq:
tabiles. Igitur F G,tota Irrationaliscft, qua ex binis nomij
nibusappellatur, diuifaque in nomina ad pun@um H: Eo.f.
dem modo oftendemus & F G ,ex. binis nomunibus, diui~
- fam

2
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ad alud pun@ym, quamad C. Quarec ad unum dunta-
xat punétum disiditur in nomina. Quod erat oficndendi.

THEOR.34.PROPOS. 46.

MATOR adunum duntaxat pun&um
diniditur in nomina.

S+ T Maior A B,diuifain fua nominaad punQum C,;
imut A C,C B, potentia fint incommenfurab-les. faciences
quidem compofitum cx 1pfarum quadrans Rat onale 3 re-
Qangulum ucro fubipfis Medid, D
utuule propofitio 40. huius libci, Ap————S—o-qB
Dico A B, non poflc dwidi ad

aliud pun@um in alia nomina, qua filicet linex incomméE
furabiles quoque fint potentia, facientes compofitum cx 1p-
farum quadratis Ranonale , & reangulum fub ipfis Me
dium. Si enim fieri poteft diuidatur in alia nomina ad D.
Vbicunque ergo pun@um D, extiterit , demonitrabimus
Gimilicer, utin propofitionc 43 excefflum compofiticx qua
dratisretarum A C, C B, & compofiti ex quadratis re@a-
rum A D,D B,cum cfle, quirc&angulibis fubA C,CB,
& reGangulibis fub A D,D B. Sed e xceffus compofitr ex
quadrans.retarum A C,C B, & compofiti ex quadratis re
&arum A D, D B, fpatium cft Rationak: (quia cum utrun

corum exceffus fpatium Ravionale, ut in fcholio propof.. 7.
huius libri oftendimus. ) 1jitur & cxceflus reanguli bis
fub A C,CB , & retanguh bis fub A D, D B, {patium eft
Rationale. Q uoniam ucrp retangulum fub A C, C B,po-
nitur Medium , crit & re@angulum bis fub A C, C B, Mé-
dium, cx coroll. propos. 14+ huins libri, cum ei tit commen
furabile . Atque codem modo Medium erit re@angulii bis
fub A D; D B. Igitur cum Medium non fuperet Medium

que compofitum ¢x hypothefi fic Rationale, erit quoque| -

fam cfle m:ba nomina ad alied pun@um K.Quod fieri ~
non potcit,ut demonftracumeeft 1n prarcedentibus . lgieur 43 decimi.
A B, exbinis Mcdijs fecunda non diwiditur in fua nomina |

45-
_39-

N

17, deeimi,

Rauonalis non crit exceflus re@anguli bisfub A C, CB,
. fpatum;

—
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' fhatium Rationale : Oftenditmus durem & Ratioriale effé.

Quod eft abfurdum. Non igitur Maior A B,ad aliud pun

&um, quam ad C, in fuanomina diuiditur. Q uapropter

ad unum duntaxat pun&um dividitur in nomina. Quod

erat demonftrandum. :

451 THEOR. 35. PROPOS. 47.

40. .

RATIONALE acMedium potens,
ad unum duntaxat punétum dividitur in

nomina. - ' ‘ SR
“ 'S 1 1 linca Rationale ac Medium potens A B, diuifain
{aa nominain pun&o C,ira ut A C, CB,incommenfurabi-
les fint potentia , facientes compofitum quidem ex ipfarum
quadratis Medium ; re@tangulum uero {ub ipfis Rationale,
ut uult propos 4. huiuslibri.
: A‘—_—c-’—dg—13 -Dica A B, non pofle diuidi in
alio pun&oin alia nomina,qua
nimirum fint linee quoqueincommenfurabiles potentia ,
facientes compofiium quidem ex ipfarum quadrans Me-
dium, & re@angulum fubipfis Rationale . Dinidatur enim,
Ai ficri potetl’, in alia nomina ad D. Vbicunque ergo pun-
&um D, exiftac,ottendemus non aliter,ac in propos. 43 hu-
wus libri, excefflum re@anguli bisfub A C,C B, & rc&an-
eulib:s fub A D, D B ,cundem efle, qui compofiti ex qua-
t dratis rectarum A C, CB , & compofiti ex quadratis reta-
rum A D, D B. Sed exceflus re@angul bis fub A C,CB,
& reétanguli bis fub A D, DB, fpatum Kationale eft;
quod oftendemus, ut in propos. 44. Igitur & exceflus com-
pofiu ex quadratis retarum AC, C B, & compofiti cx qua
dransre@arum A D, D B, fpatiumeft Rationale. Quia
: {-mero compofita cx his quadratis ponuntur efle Mcdia : Me-
17. decimi, diim autem non fuperat Medium Ratonali s non erit co-
irum exceflus fpatrum Ranonale. Sed & Rationale. oftends
mus. Quodcft ablurdum . Non igitur A R, Rationaleac
Medium potens,ad aliud pun@tum, quam ad C,in fua no-
mina dimditur. Quam ob remad unum duntaxat pun-
- &um

et
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&Qumdimdicur jn nomina. Quod oftendendum erat,

| THEOR. j6. PROPOS. 4.
| THEOR.

ixat punctum dividitur in nomina.

© ST linea potens bina Media A B, diuifa in fua nomi-
naad C,ita ut A C, CB,potenna incommeniurabiles finr,
| fatientes & compofitim ex ipfarum quadiaus Medium | &
i reétangulum fub ipfis- Medium , wcommenturabileque
compofito ex cnfumhqt‘n:)dratis , ut

uult propes. s2. huwusibri. Dico e

A B.tfiuldl non pofltad aliud pun- A"—_I"Ll' B
&um in alia nomina, quz wdelicet E
fint etiim line# potentia incommen-
furabiles , facientes . & compofitum 7
ex ipfarum quadratis Medium , & F nKG
re&angulum fub ipfis Medium , in-

commen{urableque compofito ex carum quadratis. Nam
fipoteft fieri , diuidatur in alia nomina ad puntum D,
ubicunquehoc pun@um D, exittar. Conftru@tio autem
cadem fiat, quz in propos. 45. oftendemusque ue ibi, pas-
"tesF H, H G, partibus FK, K G, inequales effe fingulas
{fingulis. Quoniam igitur compofitum ex quadratis re-
\ &arum A C, CB, Mcdium ponitur, erit & B H, 1lli com-
pofito ®quale , Medium . ltem quia re@tangulum fub
A-C,CB, ponitur etiam Medium , erit & 1 G, eius du-
plo zquale, Medium, ex coroll. propos. 24. huius Jib. quia

4

-

" nilli commenfurabileeft. Igitur Media E H, I G, applicata

tad Rationalem EF, (et emm 1 H, ipli EF, ®qualis ) fa-
cunt latitudines ¥ H, H G, Rationales , longitudine ipfi
E F,incommenfurabiles. Eadem quoque ratuone proba.

tudine incommenfurabilesipfi EF. Quia uero compofi-
tum ex quadratistetarum A C, C B, dekripis,hoc eft, re-
@angulum E H,incommenfurabile eft,ex hypothefi, retan
lgulo bis fub A C,CB,nemperc@angulo L Gs eftq; ur EH,
ad

' BINA Mediapotens, ad unum dunta- |

bimus & reftas ineas FK, K G, Rarionales effc, longi- ,

41.

28 decimi,

i

‘
t
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1. fexti,

37. deciomi,

43. decimi.

ad1G,iraFH, 3d HG s erunt F H, HG , longindine in-

‘commenfurabiles,ut in fcholio propos. 10. huiuslibri often

dimus: Sed & oftenfz funt Rationales.
A—S2 B Rasionales crgofunt F H, H G, poten-
E__IL tia folum commenfurabiles. Igitur tota
1 F G, Irratiohalis eft,qua ex binis nomi-
1 nibus appellatur , divifaque in nomina/
F HK G adpun&um H . Non fecus demonitra-
bimus & F G,ex binis nominibusdiuifam cffe in 2lia nomi-
naad aliud pun@um K. Quod fierinon pofic, iam ante
demonfiratum eft . Igitur A B, bina Media potens non. di~
uniditur ad alind pun@&um qui ad €, in fua nomina. Q uo-
circa ad unum duntaxat pun@um diuidicyr in nomuna.

Quod oftcndendum crat.

DEFINITIONES
SECVND AE.

Xros 1T A Rationali,& quzex binis nominibus,

dinifa in nomina, cuius maius nomé plus poslic quam
mgn‘l_u, quadraco re@= lincz fibi longitudine commenfu-
rabilis, C

L

‘ST quidem maius nomen expofite Ra-
tionali commenfurabile fit longitudine ; Vo
cetur tota cx bini s nominibus prima.

SI uero minus nomen expofitz Ratio-
nali longitudine fit comsmenfurabile; Vo-

cetur ex binis nominibys fecunda . -
. . 111

JpuY
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I11.

QVODfi neutrum 1pforum nominum
fit longitudine commenfurabile expofita
Rationali ; Vocetur ex binis nomxmbus
tertia .

| Ryes vs fimhaius nomen pluupoﬂ't quam minus,
quadrato rc&z hpg {ibi longitudine mcommcnfurabdxs .

lIII

s | 1dem maius fiomen cxpo{' te Ra-
tionali Lomenfurabxle fic longitudine; Vo-

= ccmr ex binis nominibus quarta,* .
A

S Iuero mmus fiomen; Vocetur qumta.
VL

Q,V Q D . fi neutrum 1pforum nomi:

num,Voceturfexta. IR

VAR sy deel s ow o, i

”SCHOLI'ON,.

NYMERVS ditfarum fox bwmum, gue ex binis nomi-
nibus appellantur 3 colligitnr hac vabfone'. Quoniam nomina
lme.e, qu ex binis nominibus dicitur, fiint linee potensiatan
tum commen[urabiles , non puserlt” wtrunque nomen expofite
&mmah commmﬁorabdee Id)tgmtdme 5 (alias enim nomi-

_na

fon—— -

=X~

e g

it wan o pSSNIPE
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i
reatraom : Ascwe 522 T eer s C1mlar SRR
eX Jinis RAMIT.DRI VITAUAT. IO AL S6
1 g fogpen - L2 o : Mo I
Vigdfurs y (alizeenime ens.:
furakiles. gusd i paninr.
Camain Minns , CarIi0 ineL

‘e

lis, velinzemmer urazbsis Ez 7
23 linee [ongisudine & s wrabilis, FTiiaeniur gna
cum iribus diffis gemer:bus  tres Liner2lines ex Einig ‘womi-
nitus , niminm;r:'w:a,“"e:xr.i:, Irseriizex 5inld nEHiTRibNs:
Sivero plus pofEs onadraze lineg iongisudime 535 incemmen-
Jurabilis, eficieniur vyna (umeifiem sribus gencribus alie
sres dinerfe lines ex Ginis nowini-us , vide :zex guarsa ex bi-
nispemimbus, Guinie , &= (exia, 4 €x Tipious e ab
Euclide tradisis perfpleunm ¢S, Suns igivur fix di&e_rf:‘finez
ex binis nominibas appellszs. It TR

P VL CHdRE asem Euclides frimas or;iiiwifa.i(
tres , in quibut mains nemen pliss porefs | quamminns’, qui-
dratorefielinee 01 lengi:udine commenfiarabilis 5 Secundas
verotres reliquas , in quibus maius nomen plus poreft, quam
minus , quadraco recie inee fibi incomimenurabilis longitu-
dine 5 propterea gnod commenfurabile , anzecedis stig quapen-
Sforabile, -~ oot

R v _ s v s relfe alhuc inter lineas ex binis nomi.-
nibus , primam emnium ponit o in oua mains nemen com-
menfurabile ef¥ longitudine expofiselines Kationalis & fe-

|2

lengitudine eft commenfirbbite . o1coniam maivsnafuea dnte-
cedit minus , cum minus 2 muori contineasnr § tersiam
Yero n qua newsium ipforum nominsm expofice
Rationali longitudine esé commenfurabile :
Et in veliquis tvibus codem modo rie
mam dic"’i‘/;cmz;li ordinis Quditr - . .. -
sam appellans ; fecun .
.d‘,'"“; quintam 5 &
teyriam , fex-
L am.

FTRITNT 4 Tz
- 3

cundam , in qua minus nomen erdem Rationali lineg eeﬁ§o e §
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- PROBL.13.PROPOS.49.
I N VE N IR E ex binisnominibus

primam. -

Rer 5T s duobusnumerisquadratis A B, CB,ex
ijs,qua in: fcholio 2. propes. 25.hurus libri &riplimus, quo-
rum exceflus A C,non lit quadratus,ita ut AB,CL, propor
! nonem quidem habeant , quam
| quadratus ad quadratum;at AB, Aseeos CoesdB
. A C,proportionem non habeant, E?m

uam quadratus ad- quadratum :

g‘.xponadn Rationals quepiam - - et
D,cui longitudine commenfurabilis fumatur E F . Eric er-
go & B F, Rationah D, cohmcnﬁl_rim’iis,:!ladomlisl Fiat
deindc ut numcrus A B, ad A C, ita percoroll. propos. 6.
hwius hbri, quadratum ex £ F sadquadratum ex F G . Pico
E G;éfle ex binisnom nibiis primam . Q uoniam quadra-
ta ex E F, FG,cum proportionem habcant, qguam numeni
AB,AC,commenfurabilia funt ;erunt & reétz EF,FG,
commeafurabiles ; faleem potentia s Oftenfaavtem et EF,
» Ravonalis- Jmeur & FG, Ravonghsceft. Qua ucro A B,
‘ad A C,’proportionem non habet,quam quadratus ad qua-
dratum, non habcbunt.qeoque quadrata ex E F,F G,pro-
poitioncm, quam numerus quadeatus ad quadratum. In.
commeniurabikes ergo funr Jongirudine re@z E F,FG.Sunt
igieur B FuFG,Rationales porentia folum commenfurabi-
'les 3 A ¢ sdoisca tota-B: G, Lrrationaliseft , qua ex binisno-
-anmnibus dutitur. Dico&c primam effc. Cum cnim fie
‘ut pumerus A.-B, ad numcrum A C, rta quadratum cx
E F,3d.quadiasum cx F G 5 fit awtem A B, maior, quam
‘A Cj-ent quoque-quadratumex E F, maius quam qua-
‘d:atum ex R.G, Sst.mans , ex. keramate propos. 14 hu-
ius Libri, quadiato. raGa H. Quoniam igitur eftut A B,
numcrusad A G, ita quadratum ¢x EF, ad quadratum ex
F G ; erit quoque,,.perconuerkionem rationis, ut A B, ad
C B, wdclicet ad excefium quo antecedens A B, fupe-
rat confequentem A C,ita quadratum ex E F, ad quadra-
lmm <x H, numirum ad excefum , quo antccedens qua-

: diarum

48.
42.

S.decimi.

g.degimi.

3 3.Lecimi.

- s
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gedecimi,

49.

‘9. decimi.

37.decimi.
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drarum ex E‘}T,(:Icat confequens quadsarem exF G Ha
berautem A B,adC B, p;::ormnc;.gﬁm quadr_atnf
ad quadunam. Igitur & vata ex Jproportioné
am- 3 um,qml:x namcnis quadra
Aceses Cll..B (nsad numcrsm quadranun;ac
Dt promnde reciz E F,H, longizudine
:E-—-——'E-—-"-"n . commcniurabiies funt . Q uona
‘ igitur maius nomen E t, plus po-
reft, quam minus F G , quadraro etz H, fitn longitudine
commenfurabiiiy ; cfRque i fem ma:us nomen E F,expofitz
Rationah D,commeniurabile longitud ne ; eric E G, perde
fininonem, cx binis nominibus prima . Inuenimus ergo ¢x
binis aonuntbus primam, Quod faciendum ciac

PROBL. 14. PROPOS. so0.

INVENIRE exbinis nominibus fe
cundam.

RsPsrT1s duobusnumerisquadraris ARCB ut
1n pracsdenti propofitione, expofitaque Raronali quadam
i2 3 fumatur ci longitudine commenturabiks F G . Eriz er-
go&k F G,Ranonaii U, commenfurabibis,Rationaiss. Fiat
deinde ur numerus A C, ad numerum A B, sta. per coroll |
propos. ¢, hu.usibri,quadracum ex F G,2d quadratum ex
EF "ok G, ciltexbin'snomin.bus frcundam. Q uo-
nam quudrata ex F G, E F, proportionem habentia,quam
numen A C, A B, commenfurab lia funt; ecrunt & rc@z
F G, E F,commenfurable:, altem potentia: Oftenfa cft
autem F G,Ranonalbs, Igitur & E F, Rationaliseft . Q wa
vero A C,A B, proportonem noa habent, quam quadra-
t numen ; nequc Quadrata cx F G, E F, propostionem ha-
bebunt, quam numeri quadran . Incommenfusabrics ergo
fuptlongitudinese&x F G, EF. SuntiguurEF,FG, - a-
tior.ale: potentia tantum commenfurabiles 5 Atque Wcirco
toia E G, Irrationalis ¢it, qua cx bims nominibus diaitur.
Dico & fecundam effe Cum enim fit ue numerus A C, ad

numcrum A B ; naquadraciiex F G, ad quadratii ex E F:
. Ex

—4
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Btconuertendovt A B,ad A C,r ita quadratum ex E F, a4
quadratum ex F G ; fitautem A B, maior quam A C;erit

Sit, perlemma propof. 1 4 huiuslib. maius quadrato re&te
H. Oftendemus iam , vein praecedenti propof. H, ipfi EF,
longieudine commenfurabilem cffe. Q ugniam igicur ma-
iusnomen E F, pluspotett, quam pinus F G, quadsgto
se&x H, fibi loagitudine commenfurabilis s eftqs niinus no
men F- G, cxpofite Rationali D, commenfugab:le longitu-
dine ; crit E G, per definitionem , ex binis nominibus feciy-
da. Inuenimus ergo ex binis nominibus fecundam . Q yod
erat faciendum . :

PROBL. 15. PROPOS. 51,
"INV ENIRE ex binis nominibus ter-

tianm.

Rz PErTrs duobusnumeris quadratis A B,C Bm
Lin propof’ 49. Sumatur alius numerus I, quiad neucrum
iplorum A B, A C, proportionem habeat , quam quadra-

quadratus numecrus proxime maior quam A C. Iraenim
cum non fit quadratus, non habebit ad quadracum ‘A B,
proportionem , quam quadratus ad quadratum . Rurfus
cum fic non quadratus proxime maior,qui AC, differct ucl
fola uniratc ab AC,ucl binario.- N ol :

( Vnitate quidem,quando AC, - Asaese wneB
numerus fuerit , cui addita vni- Ge 0o,

tas non facit quadratum ¢ bina- p 1_.@
rio vero, quande unitas addita H by
ad A C, quadratum facit, Ve § ok

A C, fit &, erit non quadratus proxime maios 10. diffevens

Atfi A C, fit s.crit nd quadratus proxime maior 6. diffe-
rens a g, Vnitate, quia unitas addira ad s. non facit quadsa
tum, &¢.}Q uare utin fcholio propof.8.lib.3. oftendimus ,
non cades inter §, & A C,medius propertionalis . Igiturod

. 1 erunt

& quadramum ex E F, maius, quam quadracum ex FG. |

tus ad quadratum . quod quidem fiet, fi fumatur I, gon |

ab 8. binarie , quia unitasaddita ad 8. facit quadratum s. |

$04
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6. decimi.

"oe decimi,

6. decimi

9. decimi,

3. decimi,

9.decimi.

erunt {imiles plani ; ac propterea neq; proportionem habe-
biit,qui numeri quadrati. Expofitaia Rationaliguapii D,
fidt per coroll propof.6. huius lib.vt I,ad AB,itaquadratd

A C ex D,ad quadratum ex EF.Eriit |
asece sies]) ergo quadrata ex D,& EF, pro-

CXEE NN ] - - - N
D =t portioné habentia,quam ntme-
; G rusl,adnumecrum AB, ¢comen-
H recs furabiiasatq; adeo & lineg D,

EF,cdmen{urabiles,faltem potentia. Exiftente igitur D yRa-
tionali,erit & EF, Rationalis. Q wia uero 1,ad AB,hoc eft,
quadratum ex D,ad quadratum ex EF, proportionem non
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadratii ;
erunt D,& EF,re@zinter fc longitudine incdméfurabiles.
Rurfus per dictit coroll. fiat ut AB,ad AC, ira quadrati ex
EF,ad quadratii ex FG.Eriit ergo quadrataex EF,FG,pro
portioné habétia,qui numerus ad numeri,comé{urabilia ;|
Ideoqs & linex E F,FG,coméfurabiles faltem poténia.Igicur
cii EF,oftenfa fic Rationalis;erit & F G, Rationalis. Etquia
AB,ad AC,hoc cft,quadratii ex BF,ad quadrati ex FG, p-
portioné nd habet , qui numerus quadratus ad numerum
uadratii; eriic EF,FG,longitudine incomenfurabiles. Sic
ergo EF,FG,Rationales potétia tantum commenfurabiles;
Atq; idcirco tota EG, Irrationalis eli ¢x binis nominibus ap

pellata. Dico & tertia effe. Q uomidceit vt 1, ad AB, 1ta qua- 1

dratii ex D,ad quadratiex EF; Etur 3B, ad AC, ita qua-!

i
V

dratii ex EF,ad quadratii ex FG 5 entex ®qualitate uc 1, ad E

AC,ita quadratii ex D,ad quadracii¢x FG . NO habet aute.
I,ad AC,proportioné qua numerus quadratus ad numeri
quadrati. Igitur nec quadrata ex D, & FG, proportiont ha-
bebunt , quam quadiatus numerusad numeium quadra-
tum ; ac propterea recex D, & FG, longitudine incoméfu-

rabiles funt.Q uonid aiiteft ut AB,ad AC, ita quadratinex !

EF,ad quadrata ex FG: Eft air A B,maior,qua AC;eric &
quadratii ex EF, maius qua quadratii ex FG.Sitergo mar’®,
per [éma propof.14.huius lib.quadraco recte H, Oftédem”
14 fimiliter, vt in 49.propof.H,ipfi E ¥, longitudine coméfu-
tabilé efle. Q uonia igitur maius nomé EF, plus pét,qui mi
nus FG, quadrato rectz H,fibi [ogitudine comé{urabulis ; &
neutra ipfard EF,FG,logitudine coméfurabilis eft expofite
: R ati.
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Rationali D,vt demonfttatum eft ; Brit EG,per definitio-
minbustertiam. Q uod erat faciendum .
PROBL. 16. PROPOS. ‘52. -
. INVENIRE ex binis nominibus quarti.
* REPERTIS ducbus numeris AC, CB, ita ut copbfirus
exipfis AB,ad neutritipfotii proportioné habeat,qui quaz
dratus ad quadratii,ex ijs, qua in {cholio 3.propof, 29, hui®
Iib eradidimussexponatur Rationalis quedam D,cwi longi
tudine coméfurabdis fumazur EF.Exit ergo & EF,Rationa
lis,cd Rationali D, coméfugabilis. - .. . .. . a....
fit. Quod fireliqua coitruantur, AssesssCessB
utin propof.49. oft€demugtipili D Hiridgt
ter,ut ibi,totd EG,cx binis nomi- E H— G
nibus effe. Dico & quartiefle.Erit C s
enim rurfus,ve in 49.propofiquadrarii ex E F} miadis Juam
quadratii ex FG.Sit ergo maius, quadrato l’CC!?H.‘ Q.uoi
nidigitur codé modo,vtin 49 propof. per cducrfioné ronis,
eft ut AB,adCB, ita quadrasii ex EF,ad qyadracpym ex H :

dratii ex EF,ad quadraci ex H, erit ut numerus quadratys

- | ad numerii quadratii. Logitudine ergo incoméfurabiles sitt

rectg EF, & H.Itaq; cii maius nomé EF,plus poffit,qua mj
 nus FG,quadrato rectee H,fibi logitudine incoméfusabilis ,

Ranali Dserit EG, p defin.ex binis nominibus quarta.Inug
Rimus ergo ex binis nominibus quartd. Q¥ faciendii cras,

. PROBL.17.PROPOS. 53.
INVENIRE ex binis nominib® quint3.

R aPERTIS ducbusnumesfs A C, C B, utin praace
denti propof. fiat cenftructio , utin propof.5o.népe fuma-’
tur F G, longitudinc commenfurabilis expofitz Ratiopali
D, &e¢. Oftendemus ergo utin propol. s0.EG, ¢flc ex binis!
nominibus. Dico,& quintam cile. Demonfirabimusenim
<odem modo , utin 5o. propof. quadratum cx E F, maius
- I a3 ‘efe,,

nem,ex binis nominibus tertia. Inuenimus ergo ex binis no

Noeft aiic AB,ad CB,ut quadratus ad quadratii; neq; qug |

& maius rurfus nomé E F,l6gitudine coméfurabile expofitg |

51.
45.

9. decimi,

§2.
46.

. -~
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30. fepsimi

effe , quam quadratum ex F G. Sit e1go maius , quadrate |
sefte H. Q uoniam ucro , ut in propof. 49 oftenfum it
per conuerfionem rarionis,cft ut A B, ad C B, 1ta quadra-
. ~ e tumexEF, ad quadiatum ex|
%;—;\'—:—'cs.' B H. Oftendemus ,qutin propofi-
Er———+———1@F tioncantccedentt, re¢tas B F, &1
H— H, lxngitugincmcommcnfura- '
bilesefle . Q uare cum maius nomen E F, plus poffit, qui
minus F G, quadrato re@ H, {ibi longitudine incommen
furabilis , & minus nomen F G, longitudine commenfura,
bile expolitz Rationali D; erit per definitionem E G ex bi-
nis nominibus quinta. Inuenimus ergo ex binis nomumbus
quintam . Q uod faciendum erat .

_PROBL.18. PROPOS.is4.

INVENIRE ex binis nominibus
fextam. :

REp2rTIS ducsbusnumeris A'C,C B, planis non
fimilibus , quorum neuter fit quadratus, & compofitusex
ipfis AB,non fit quogq; quadratus,habeatq; ad neutrum ip-
forum proportionem, quam quadrarus numerus ad qua-
dratum numerum ; { quod quidem fict, Ti numerus quuili-
bet non quadratus dwidatur iduds numeros inter fe pri-
mos. Nambacratione & totusad-utrunque ipforum pri-
mus erit ; atq; idcirco proportionem ad illos non habebit,
3uam quadratus ad quadratum, perea, quaad finé lib. 8.

emonftrauimus. ) Sumartur aitus numerus quicunquel,

. quinccad A BBy necad A C,ha-

A '.’.'.'.'9:1'.'.' B pea propoitionem, quam qua-i

dratus ad quadratum; quahscit!

E"—-—l———qe quiuis numerus quadratusiHic|

Hr— cnimad A B, & A C, non qua-;

dratos proportionem non habebit , quam quadratus ad-
quadratum . Exponatur deinde Rationalis aliqua Dj & ut
1, ad A B, ita fiat quadracum ex D, ad quadratum cx &F,
pez coroll. propof. 6. huius lib. & reliqua fiant, utin fpw
Fol.j l:




R4

|A B, parallela HY. Erunt igitur per
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dine incommenfurabiles, atq; totam E G, ex binis efle no-
minibus. Dico & fextam cffc. Demonftrabimus enim fi-
mulicer, utin s 1. propof. D, & F G, longitudine cfleincom
menfitrabiles , efleqs quadratum ex E F, maius, quam qua-
dratum ex F G. Sit ergo maius , quadrato re&z H. Often-
demus quoque utin propof. 49. per conucrfionem ratio-
nes ,effe ut A B,ad C B, ita quadratum ex E F,ad quadra-
tum ex H. Cumigitur A B, ad CB, atqueadeo quadratd
ex E F, ad quadratum ex H, proportionem non habeat,
quam quadratus numerus ad quadratum; erunt rectx EF,
& H, longitudine incommenfurabiles . Itaque cum maijus
nomen E F, plus poflit, quam minus F G, quadrato ree
H, fibi longitudine incommenfurabilis , & neutrum ipfo-
rum nominum E F, F G, longitudinefit commenfurabile
expofite Rationali D; erit E G, per definitionem , ex binis
nominibus fexta. Inuenimuscrgo ex binis nominibus fexea.
Quuod facicndum erat,

LEMMA.

S 1 re@alineafe@a fitvtcunque; erit retan-
gulum fub partibus contentum, medium pro-
portionale inter earum quadrata : Item rectan-
gulam contentum fub tota, & vna parte, me-
dium proportionaleinter quadratum totius li-
nex , & quadratum dictz partis.

SEc T A fitrefla A B,utcung; in C.Deferibatur
ex A B, quadratum A B D E, in quo diameter duca..
tur B E: Dulta autem ex C, rella | E »
CF,ipfi B D, parallela, qus diame
trum [ecetin G, agaturper G, ipfi n

I

coroll. propof. 4. biba. FH,CI,qua A C B

drata partium A C, C B ; utrungs antem reclangu-
13 lorum

L

pof.s 1. oftendemusq; ut ibi,re@as D, & E F, cffelongitu. |

g decimi,
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|43, primi

1. fexti,

54.

H lorum D.G , G A , comprebenfum [ub cifdem parts-
: bus v Arueroveciangula CD, A1, [ubtota A B, e’g-}.
“'g E__p parteC B, contentg. DicoD G,me.!

v | dium proportionale efse inter qx,udr.ﬂ.'g

e Iy taFH,C1l : At C D, medium efic,

N proporsionaleinter quadrata A D,!

KN=""C"B C1. Quoniam ut H G, ad G 1, ita

1. fexsi, |eSttam F H,adD G, quam A G, ad CI; crit u
FH,ad DG,itad G, adClI : ESt antem A G, ipfi

D G; equale . Igitur crit quoq; ut F H, ad D G, it
DG, ad CI; Atq; adeo D G, medium progortionale
oSt inter quadrataF H,C 1.

RV RsVs quiaefiut 4 B,adC B,itatai AD,

ad C1: Eft autem A Lipfi CD, equale. [gitur eris ut

dem modo erit A F, medium proportionale inter qua-
drata AD,F H, '

THEOR. 37. PROPOS. 55.

SI fpatium contineatur fub Rationali,
& ex binis nominibus prima ; Reta linea
fpatium potens Irrationalis eft, qua ex bi-

nis nominibus appellatur. v
CoNnTINEATYVR fpatium AC,fub Ratienali A B,& ex
binis nominibus prima A D. Dico rectam lineam , qua po-
teft fpatium A C, Irrationalem effe, qua ex binis nomini-
bus appellatur, Sit ipfius A D, maius nomen A E. Erunt
igitur ex defin. A E, E D, Rationales potentia tantum

commenfurabiles ; & A E, plus poterit, quam E D, qua-

ad ¢ D,quam Alad C I eritut A D,ad C D,ita Al | .

A D, adC D, itaqueq; C DyadC 1. QuareC D, me-] -
dium proportionale eft inter quadrata AD, C I. Eo-] .

drato
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drato recra fbi loagitudine commenfurabilis 3 & deniqs
A E, eXpofitz Rationali A B, longitudine commenfarabi.
lis erit. Secetur B D, bifariamin F. Q uiaigitur AE, plus
Poteft quam’E D, quadrato récta {ibi long:tudine com-
menfarabilis , fi quarta parti quadraticx E-D,hoceft, qua-
1drato ex E F, ®quale parallelogrammum fub A G, GB,
contentum, per 2. lemma propof —_—
17.huius Lib.applicetur deficiens fi- T D
gura quadrata ;- in partes longiru- ‘
dine commenfurabilesipfam diui-
det. Q uare A G, G E, partes inter

1e longitudine coméfurabiles fune . , i
Ducargxtur iam perpuncta G, E, F, B 11\:{ KN c
;ipfis A B, DC, parallele GH,E T, Wl
{FK . Ft parallclogrammo AH, o P
i 2quale quadratam fiar LM : At - M 1
 parallelogrammo G I, zquale fiat -
Iquadramm M N; coniunganturq; L T

» quadrata . M, M N, ita ad angulia

M, utlatera M O, M P, unam rectam lineam conftituant
O P. Facient ergo & latera M Q. MR, unam rectam
i Q_R, vt demonftratum cft a nobis ex Proclo ad propof.
15.hb. 1. propterea quod anguliO M Q, P M R, ad uerti-
tem M, fune zquales, nempe recti . Completo autem re-}
«angulo L N, cum recte OM, M P, rectis Q M, MR,
arquales fine , ideoq; & tota O P, toti Q_R; fit aurem O P,

terum crit rectangulum L N; ideoqs quadratum.

Y 0 % 1 A M ucro rectangulum fub A G,G E,2qua-
lé eft”, per conftructionem , quadrito ex E F; erit ue
\AG,adEF, itaEF, ad GE; Ac propterca & ut AH,

tionaleeftinter A H, GI, hoc eft, inter quadrata LM,
M-N, illis ®qualia: Sed intereadem quadrata LM, M N,
:medium propoertiona's e T M, ex antevedenti lemmate,
‘ABqualcigituret TM, ipiEK. Cum ergo ipfi TM,

¥ C,xzquale. Q uocirca totii quadratd L N, toti rectigulo

AC,xqualcefl; arg; adeo recta OP, potett fpatiii A C, con- |

18.decimi,

4 fecundi

iplisS N, L T3 & Q R, ipfisL S, T N, zqualis ; zquila- 34, primi.

17. fexti.
'ad E K, ita EK, ad GI. Quarc E K, medium propor- X. fexsic

xquale e M S5 &ipfiE K, zquale fit F C;ecrit & M S, ip- [¢3. & 36.|

primi,

% 7 .
tr A

1 &4 tentum |

g i1 —
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16.decimi.

10, decimi,

tentum fub A B,Rationali, & A D,ex binis nominibus ipri
.ma , Dico O P, effcIrrationalem , que ex binis nominibus
dicitur . ..
Qurontan AG,GE, oftenfz funt longitudine
commenfurabiies; erit & tota A E,
-

utrique ipfatum longitudine com-

menfurabilis : Eft autem A E,cum

fit maius nomen ipfius A D, ex bi-

) nis nominibus prime ; Rationali

B w1 K ¢ AB scommenfirabilis longitudine,

S R % Igitur& A G, G, cidem A B, ex

fcholio propof 12. huiuslib, longi

.0 P tudine commenfurabiles funt; Atqs

adeo cum A B,fit Rationalis,erunt

& A G, G E,Rationales.Q uarcre

1 e &angula A H, G I, fub Rauonali-

Q bus cotéta R ationalia funt; 1deoqs

& quadrata L M, M N, ipfis 2qualia , Rationalia erunt;
Acproinde & retz O M, M P, Rationaleserunt .

E r quoniam A E, ip(i E D, longitudinc incommienfu-
rabiliseft 3 Eft autem ipfi A E, jongitudinc oftenfa commé
furabilis A G; &ipfi E D, commenfurabilis eft longitudi-
ne E F, cusdimidiajerunt ex {cholio propof. 14. huius hib,
& A G, E F,inter fe Jongitudine incommenfurabiles. Q ua.

A“

M

1. fexti

10.decimi,
1. fexsi ¥

i 37.decimi.

55
49-

| te & A H, E K, candemn proportionem habentia , quam

16.decimi. A G, R ¥, incommenfurabilia funt; ac proinde & L M,

, M T, illis equalia, funt incommenfurabilia. Igitur & re&a
'O M, M P, longitudine {unt incommetifitrabiles , cum ean
tn habeant proportionem, quam L M, M T : Sunt auté
OM, M P, Rationales oftenfe. Igitur OM, M P, Ra.
rionalces funt potentia folam commenfurabiless Q uapro-
ptertota O P, potens fpatium A C, Irrationalis eft , qua
exbinis nominibus dicitur . Si fpatium ergo contineatur
fub Rationali,& ex binis nominibus prima , &c. Quod des
monftrandum crat.

THEOR. 38. PROPOS. sé.

S1 fpatium contincatur fub Rationali,
. ‘Geex!.

-de
&

> i,
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& ex biviis nominibus fecunds; Redta linea
{patium potens Irrationalis eft, que ex bi-
nis Mediys prima appellatur. .

- CoNTINEATYR fpaﬁum AC; fub Rationak

.| AB,& ex bints n ominibus fecunda A D.Dico re®am lincd,

qua potelt fpatinm A C, [rrationalem eflc, qua ex binis
Medyjs prima dicienr . Sitipfius A D, maius nomen A E.
Eruntigitur ex defin, A E, E D, Rationales potentia tantiied
mienfurabiles ; & A B, plus poterit quam E D,quadrato re-
&z line fibilongitudine commenfurabilis; Bt dcnici; ED,
Rationali expofite A B, longitudine commenfurabilis. Se-
cetur E D, bifariam in Fy & rehqua coh (triantur,ve in.an=
tecedeniti propofitione , Q uo fao, demos Rrabimus fimi-
liter, vt ibi, re®am O P,poile fpatdum A g,comcntum fub
Rationali A B, & exbinis nominibus fecunda A D. Dico
iam O P, Irrationalem cffe, quae cx binis Medijs prima vo
tur. : . .

vo N 1AM AE, lonpitudine incommenfurabilis
eitipfi B D; & E D, minus nomen exifteasipius A D, ex
binis nominibus fecundz,longitudine conimenfurabilis cft
Rationali ABs ¢runt AE, A B,lon LE—

itudine incommenfurabiles . Bt 4 ——

E;uia A G,G E,oftenfx funt in ante A e P P
cedéti propofitiohe longitudine ¢b- -.
menfurabiles ; erit quoy;s tota A E,
veriqs ipfarur commenfurabiles.
Quare cum AR, maius nomé exi. s
ftens ipfius A D, ex binis nomini- °
bus fecunde, linea fit Rationalis ; o)
erunt & A G, G E, Rationales :
quod cum veraqs AG, G R, ipfi
A E, fit lonigitudine commenfurabi L y
lis satvero A E, Ranonali AB,lon >
| gitudine incommenfurabilis; erit vtraque A G, G E ,eidem

h‘
Cxy
O

L
M

-1 A Byincommenfurabilis longitudine, Ac¢ proindetam A B,

A G, quam A B, G E, Rationales fint po-entia folum co-
\mcnlwabﬂa . Igitur reQangula A H,G I,Mcdia funtepro-
’ o ptercaqs

[ S

1 3. decimi

1Godecimsi,|

. 4. dfC;m;A

2 g.decimi,
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ptereaq; & quadrata L M, M N, ipfis zqualia, Media funt. !
Ergo & recte O M, M P,{unt Mediz.
Q v 1A uero A G, G B, longitudine funt commenfu-
1 0. decimi, rabiles; crunt & A H,G 1,candem cum illis proportionem
habentia,commenfurabilia ; arq; idarco & quadrata L M,
M N, ipfis quatia ,commenfurabilia funt . ! gitur & recta
O M, M P, commenfurabiics funt,faltem potentia. Ec quo-
niam A E, E D, longitudine incommenfurabiles funt ;1p-
fi ucro A E, oftenfactt longitudine commenfurabilis A G;
&ipliE D,longitudine commenfurabiliseft E F,cius dimi-
r-\ diaserit per fcholia propof.i 4.hu-
A GlE_|F_ iusiib.AG,EF,longitudine incom'
J méfurabiles; Acproinde AH, EXK, |
—
R

candem habentia proportionem <t
ipfis, incdmenfurabilia funt.Igitur
c X LM,MT,ipfis AH,& EX,xqua
lia,incommenfurabilia funt.Ideogs '
!

10.decims.

& recte OM, M P, longituding
| 1o.decimi funtincommenfurabiles, cum ean .
1. fextie M dem habeant proportionem,quam |
LM,MT. Cum ergo oftenfum fit
A © M, M P, Mcdiaselle, & commé |
o T furabiles serunt O M, M P,Mc_:di;
potentia folum commenfurabi'es. Q uonia denigs ED,;mi-
nus nomé& ipfius A D, ex binis nominibus fccun.dz,hm:a cf}
longitudine commen furabilis ipfi A B,hoc cft ,ipfi E1: Eft
'autem EF, 1pfi ED,quoquc longitudine commenfurabiliss
12. decimi. Erunt ctiam £, EF, longitudine commenfurabiles; Ac pro
pterea cum EI, Ranionalis fit,eric& EF,Ratmnahs: Quuare
|0, decimi, EK,rectanguium, Rationaleeft: Eft autem MT,lub OM,
MP,contentum 1pfi EK, zquaic. Igiur & M T, _Ranonale
rell . Quapropter O M, M P, Medix funt potentia tantum
commenfurabiles, Rat:onaleq: continentes; atq; adeo
38.decimi] O P,Trratioralis eft, qua ex binis Medijs prima
appellatur 'Si ergo fpatium contineatis
fub Rationali, & ex binis nomi-
nibus fecunda , &c. Quod -
oftendendum : B
erat, . L

K
N
P

" THEO[




[

WL IBERS. X. B 70

| THEOR. 39. PROPOS. 57. | 56
50°

‘ SI {patium contineatur fub Rationali,
| &ex binis nominibus tertia 5 Rea linea
| {patium potens Irrationalis et , que ex bi-

‘nis Medijs fecunda dicitur .
CoNT tNEATYVR fpatium AC,fub Rarionali AB,
' & ex binis nominibus tertia A D. Dico rectd, qua pot {pa- ,
‘tiﬁAC,Irrationalé efle,qua dicitur cx binis Medys fecunda, i
it iplius A D,maiusnomen AE Erunrcrgo A E, ED, cx {
defin. Rationales potentia tanti ¢ —
menfurabiles; & AE, plus potert, Al ke F D
qui E D,quadrato rectz fibi longi
ltudine comenfurabilis 3 Et denique
[ncutra iparum AE,ED,Rario na-
liexpofite A B,longitudine cdmen
| furabilis e (k. Secta E D, bifariamin 1’%‘
F.reliqua ofa fidt,vtin propof.ss. S
“Similiter ergo,ut ibi,oftendemusre o
ctam O P, pofle (patium AC: Etut M
in antecedenti propofe 6. rectas
O M,M P,cfle Medias potentia td- ¢ .
tii cdmenfurabiles;propterca quod < T
AE,Rationali AR,ponatur longitudine incomenfurabilis, |
quéadmodi & ibi eadé AE, ipfi A B, langitudine erat incd. ! j
menfurabilis. Quonid ucro ED, EF,funt cdméfurabiles 13- f
gitudine; eftq; ED,ipfi AB,RSnali, hoc eft, ipfi ELI5gitudi' . !
ne incdméfurabilis;erit quoqs E Feidé B I,logitudireincd- 14 deciis.’
mélurabilis: Satait EF,EI,Ronales, f EF, dimidia fizip- i
fius E D, Rnalis;& E Lexpofitz Ronali AB,zqualis. Igi- )
tur EF,B1,Ronales lunt porétia tard comélurabiles;Ac pro: !
pterea EK,Medii efts ideoqs & M T,zquale ipfi E K, Me~ 22, decimi..
l
l

c

A

X
N
P

1
{
i

T
;

diii eft, g fub Medijs OM,MP,cGtinetur.Itaq; cii OP, MP, |
Mediz fint potéua foli cdmenfurabiles , cBrineantqs fparifi '
Mediiiserit OP, i rationalis,quz ex binis Medijs fecidaap 39. decimi
pellatur. Siigitur fpatili continearur fub Rdnali, & ex bins |
nominibus ternia, &¢. Quod ciat demonftrandum.

v THEO. l
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(" 57.1 THEOR.40. PROPOS. 8.
51.

ST {patium contineatur {fub Rationali,
& ex binis nominibus quarta ; Reéa linea
{patium potens Irrationalis eft, quavoca-
tur Maior .

ConNTINsATYR fpatiit A C, fubRationali AB

B ex binis nominibus'quarta A D . Dico re@am lincam,
[ qu poteft fpatium AC, efle Irrationalem,qua Maior vo-
catur. Sit A E, ipfius A D, maius nomen.Erunt ergo cx de-
fin. A E, E D, Rationales potentia tantum commenfurabi
les; & A E, plus poterity quam E D, quadrato re@a linez
llongit:dine fibi incommenfurabi-
is ; & deniq; A E, ipfi A B,commé

A F_D furabilis cri?longrtu%inc.ﬁé&a ED,
bifariam in F, fiant reliqua omnia,
vt in propof. <5. Eruntergo A G,
G E, longitudine incothmenfiira-

rg.decimi.

BT A I'Jl?f K C  biles. Demoniftrabimus 13 codem
. S - N modo, utibi, O P, poffe fpatium
ol P A C, Dico O P, lirationalem |

M cfle, quz uocatur Maior. Q upnid
A G, G'E, longitudine incomimen-
1 furabiles fune ; erunt & re@anguta
b @ T AM,GI, candem cum {llis ha-
vo.decimi, bentia proportionem , incommenfurabilia ; atq; adto &

. quadraraL. M, M N, ipfis A H, G I, 2qualia, incomtmen-

;“?urabjlia erunt . Q uararcfte O M, M P, potentia furitin

i commenfurabiles. Quyavero A E, maius nomen ipfius
. “A D, ex binis nominibus quarta, linea eft longitudine ¢3-
" menfurabilis Rarionali A B; erit & A E, Rationalis; & re-
:20.decimi. &angutum A1, fubipfis contentum , Rationale. Bft adté
! A 1, 2quale compofito ex quadratis L, M, M N : Cotnpofi |

[ tum ergo ex quadraris L M, M N, Rationale eft. s
E v quoniam E D, minus nomen ipfius A D, exbinis
nominibus quarta, linea cft Iongitudide incommen furabi-
oo o ... lisRa
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lis Rationali A B, eric & E F,ipfius dimidia cidem A B, lon
itudine incommenfurabilis 5 Ec ¢ft E F, Rationalis , cum
fit Rationali E D, commenfurabilis . Igitur E F, & A B,

FE K, Modium eft , fubipfis contentum ; ideogs & M T,
ilizquale, contentumq; fub OM, M P, Medium eft.
Quocirea cum O M, M P, fint patentia incommenfurabi-

LM, M N, Radiopale; Re@angulum vero fubipfis M T,
Medium;Irrationaliscrit tota O P, qua: Maior nominatur.
Si fpatium ergo contineatur fub Rationali, & ex binis no-
minibus quarta, &c. Quod crat oftendendum .

'THEOR. 41. PROPOS. sg.

ST fpatium contineatur fub Rationali,
& ex binisnominibus quinta; Re@a linea
fpatium potens Irratjonalis eft, qua Ratio-
nale & Medium.potens appellatur .

CowTINEA TV R fpatium AC,{ub Rationali AB,
& cx binis nominibus quinta A D'. Dico re&am lincam,
qu poteft fpatium A C, cflc Lrrationalem, qua dicitur po
tens Rationale & Medium. S;tipfius A D, maius nomen
A E. Erumergo exdefin, A E, B D, Rationales potenda
tantum commenfurabiles & A E, plus poteft, quam E D,
quadrato re@2 longitudine fibi incommenfurabilis ; & de-
mque E D, longitudine commenfurabiliseft expofiiz Ra-
tionali A B. Sc&ta E D, bifariam , fiant reliqua cadem, qua
in propof. s s. Eruntiguurrurfus A G, G B, longitudine
incommenfurabiles . Simili aurem meodo , vein propof. s .
conftabit re@am O P, pofle fpatium A C. DicoO P Jr-
sationakm cffe, qua porens Rdtianale & Medium appella-
tur . Eruntenise , w10 propaf. a enti , refle O M,

1M P, potentia incommenfusabiles . Et quia A E, maius no

men ipfius A D, cx binis nominibus quintz, linea ¢t Ra-
tiqnalis & longitudincincommenturabilis Ravopeli A B

erunt;

: Ratwnales funt potentia folum commenfurabiles . (Quare.

ks, faciantq; - compofitum quidem cx ipfarum quadratis

322, decim"
40, decimi.,

8.
52.

19, decimi
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P . .

20, decimi,

4t decimi)

59.
33

22, decimi, Quare rectanguli AT, (ub ipfis contentii, Medid eft. Eft au
| t& Al,zquale copofito ex quadratis L M,M N. Igitur & ¢&-

.'L

1dia, Sicipfius A Dymaius nomen AE. Eruntergo AE,ED;

' AR, plus poterit,quam ED,quadrato rectz {ibi longitudine

ctunt AE, AB, Rationales potétia tantii commenfurabiles.

pofitit hoc,Mediii erit. Ruifus quia
Al F_‘p ED,Ronalis ponitur logitudine'cd
“menfucabilis Rdnali A B,cii fit mi-
nus nomé ipfius A D, exbinis no:
minibus quinte ;erit & E F, ipfius
dimidia,eidé AB, comenfurabilisio
N gitudine,, & Ronalis. Quare E K,
: " {ub Ronalibus E I, BF, logitudine
o 1P comenfurabilibus, Ratipnaleeft;
atqg; idcirco & M T,fub O M,MP,
. contentii Ronale erit, ctiipiE K,
fitzquale. Q ujlobrécurectz O M,
e T M 1’(! potétci%-}u\céméfuxabilcsﬁnt,
faciantqs cOpofitii quidé ex ipfarit quadratis LM,MN, Mc-
diisRectangulii vero MT,fub ipfis corenti, Ronale 5 Irra-
tionaliserit tota O P,qug dicitur potés Rationale & Mediu.
Siigitur {patium contncatur fub Ratiohali;& ex biais no-
minibus quinta, -&c. Q uod erat demonftrandum 4 -

THEOR. 42. PROPOS. 6o.

(2] -]
i
=
0O

S1 fpatium contineatur fub Rationali,]
& ex binis nominibus {exta ; Re&a linea
fpatium potens Irrationalis eft 5 qui bina
Media potens nominatur.

CoNTINE ATVR fpatium AC,{ub Rationali AB,

& ex binis nominibus fexta AD . Dico rectd , qua fpatium
AC,poteft, Irrationalem effe, qug dicitur potens bina Me-

ex defin. Rationales potentia tantum commendurabiles; 8¢

incommenfurabilis;& deniq; neurra ipfarum AE,ED, lon

gitudine erit coméfurabilis Rationali AB. Fiant omnia,que
in fu-
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'eft 2quale , incommen furabilia funt, Q uapropter cumre.
cre O M, M P, fint potentia incommentfurabiles, faciantqs
& compofitum ex ipfarum quadratis L M,M N,Medium,
& M T, (ubipfis contentum, Medium , incommenfura-
-bileq; compofito ex sptarum quadratis; erit tota O P, Frra-
tionalis, qua bina Media porens vocatur . Si’ ergo fpa-
tium contmeatur fub Rationali, & ex binis nomintbus {ex-
'ta , &c. Quod oftendendumeerar.

THEOR. 43. PROPOS:. 6w

QVADRATVM ecius , queeftex
binis nominibus, ad Rationalem- applica-
tum, latitudinem facic ex binis nominibus
primam. x

S 1T exbinis nominib® A k;cuius maiusnomé AC; &
ad R&nalé expofita DE, applicetur rectangilii DFyequale
quadrato cx A B, latuding faciés D G. Dico-D G,ex binis

nom:-

e,

ipli A I, zquale.ceft, & rectangulum M'T, quod pAEK, | .

in fuperioribus;eruntq; AG,GE,longitudine incommenfu t9. decinssy
rabiles.Iam uero oftendemus fimiliceryutin propof.ss. re-

&1 O P,pofle fpatiii AC. Item,ut in propof.§ 8.rectas OM,

MP, potentia effc incdmenfurabiles. Rurfus, ut in antecedé

ti propof.crit copofitum ex quadra

tis LM,M N, Medium. Veauté nA Gl IF_p

sPpof.s8.ent quoqs MT,fub OM,

MP, comprehenfum , Medium. Et

quia ¢:iuarum rcctar}un ;\E,, %Fl, il-

la quidem incdmenfurabiliseft lony, -

git?;dincipﬁ E Dshazcuero eidéco- }%{ KN <

meénfurabilis; erunt AE,EF,longi .

tudine incommenfurabiles . Igitur dlidp t3. decimi.
& A LLEK incdmenfurabilia {unt, M} - liondecimi
- cum eandem rationem habeant, | . # . s fexti.
quam AE,EF. Q uare & compofi- .

tum ex quadratis LM, MN,. quod L™ T

42. dacimi,

6a.

44 prms,

1
i
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nominibus eflc primam . Applicctur ad candem Ragiona- ‘
lem D E, re@angulum D H, zquale quadratoex A C; &
ad H [, aliud | K, 2quale quadrato ex C B. Ericigitur reli-
quum L F, zquale ci , quod bis fub A C, C B, continctur,
cum quadrara ex A C, CB, vna cum reQangulo bis fub
4 fecundi, A C, C B, zqualia finc quadratoex A B, quemadmodum
& cidem quadraro ex A B,xzquale eft, per conftru@ionem,
c re&angulum D F, Secetur L G, bi-
A!—-———-_*—_—iB fariam in M, pun&o, per quod ip-
fis LK, G T, paralicia agatur M N ;
critq; utrunque re&tangulum L N,
M F, =qualeci, quod fub AC,CB,
Co , cotinetur, Et quoniam AC,CB,Ra

37, decimi, g - tionales funt potenua foluth com-

b 1) IL M G

HK N F menfurabiles, quod tota A B,(itex
binis nomin:bus ; ¢runt quadrata ex AC,CB, Rationalia,
& ob id commenfurabilia; quorum vtrique cum ctiam ¢6-
1 6. decimi. menfurabile fit compofitum ex ipfis; erit quoquecompofi
tum quadracorum cx A C,C B, Rationalc.E {t autem huic
compofito zquale, per conftrutionem,re@angulum DK,
Igitur & D K, Rationale erit; quod cum applicatum fic ad
2t.decimi, Rationalem D E, facetfatitudinem D L, Rationalem 4 &

{1pfi D E, longitudine commenfurabilem. '
‘ R v &k svs quiaA C, CB, Ratiénales funt folum po
22, decimi tentia commenfurabiles , ent re@angulum fub ipfis , Me-
i dium , atq; adeo , & quod bis fub ipfis, cum fit ¢i commen
furabile, hoceft, iplum L F, Med:um er.t, per coroll, pro-
- lpof. 34 huinsiib. Quare LF , applicartum ad L K, Ratio=
23, decimi. nalem, faat L G, laticudinem Rationalem, &iph LK,
‘hoceft, ipfi D E, longitudine incommenfurabilem. Bt au
[tem DL, oftenfa edem D E, ccmmenfurabilis longitudi-
13. decimi. ne.Igitur D L, L G, longitudine incommenfurabiles funt.
Sunrergo D L, L G, Rationales potentia tantum commé
37.decimi, furabiles , Ac propterea D G, ex binis nominibus et . Div

co & primamefle.

voNIAM exlemmate propof. s4. huius ib.reflan
gulum fub A C, C B, medium proportionale cft inter qua
4drataex A G, € B; erit quoque L N, medium proportio-
nalcinrer D H, K ; arqueadeocum rete DI, L M, 1L,
candem




Bheninll

‘fcéndcm rationem habeant , quam D.H, LN, I K ; erit

'quoque re@a L M, media proporuonalis inter D 1,1L.Qua
Ire re@angulum fub D 1,1 L, 2qualecft quadiato ex L M.

' Bt quia quadrataex redis A C,C B,commenfurabilia funt,

; quod A C,C B,ponuntur potentia commen{urabiles; erunt,
| & D} H,[K, ipfis qualia,commenfurabilia. Igitur & re&x
D L, I L, eandcm cum illis habentes rationem.longitudine
lcommr:nﬁ;rabilcs funt.. Quoniam autem D K,maiuseft,
'quam LF, quod & quadrataex A C, C B,maiora fint, per
lemma propos. 39 humslibii, quam re@angulum bis fub
< |AGC, CB;ent& re@a D L,ymaiar quam L G,cum DL,

LG,eand.m rationem habeant,quam D K,LFE Itique quo
nigm D L,maior eft,quam L G 5 & ad D L, applicatur re-
&angulum fub DI, T L, deficiens figura quadrata, 2quale

!
!

L Gdefcripti ; (oftenfum enim ¢ft re@angulum fub DI,
LL,&zquale quadraro ex LM .) duiditurque D Ljad I, in
pantes D 1,1 L,longuudine commenfurabiles,ut eft demen
flratum ; poterit D L, maior plus quam L G, minor, qua:
drato.re@te fivilongitudine commenfurabilis, Quarecum
D G,oftenfa fit ex binis nominibus , & D L,mawus nomen

(fvitudinc commenfurabilis,atque idem maius nomen D L,
ongitudine commenfurabile Ratonali expofia Q_ﬁ,-.cryt

amcratc,

bus fecundafn o ’;7._";.' . . AT

A C; & ad Rarionalem D & wpplicctur re&angulum D F,
PR : K

L -

'g. /éxri;
17, fexti, ‘:

Lot
10.decimie

quadrato ex L M, hoc e, quarte partt quadrati ex minore |

18, decimi.|
pius poffc,quam LG, minus nomen, quadrato reéte fibilon | .

exdefin. D G,ex binis nominibus prima. Quadratumer-|.
l'ﬁo cius,quae cft ex binis nominibus, &c. Quod oftendensf

“THEOR. 44.PROPOS. ‘612’.11,,;;'? )
L QVADRATVM cius , qur eftex|
binis Medijs prima s .ad Rationalem applit|
catum, latitudinein facit ex binis nomini. |

S 11 ex binis Medijsprima A B, enius maius nomen

L fextis |

:6‘1...~
55+ |

®quale .

L e e
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] 4. primi

38.decimi, i

16.decimi,

a3, decimi,

2. decimi.
1 3.decimi.

37. decimi,

®qudle qhadratoex A B, latitudinem faciens D G. Dico
DG, cx binis nominibus effe fccundam . Conftruantur ea-
dem,quz in propos.preecedenti, ita g rurfus D B, 1K, ¢qua
liafine quadratis ex AC,CR,% utrunqueipforia LN, M F, |
eiquod fub A C, CB,continttur. Quoniam igitur A C,
CE¥,ex binis Medijs primam AB,componentes, Medi funt
potentia tantum commenfurabiles , qua Rationale conti-
- nent; crunt quadrataex A C,CB;
c atque adeo reétangula ipfis equa-
Apr———i—B  liaD H,IK,commenfurabilia,at-
L’ que Media, Cum ergo propeerea
D L L4  XcwomwmDK, utrique ipforum
‘ 1 | DH,IK, (it commen (urabile ; erit
quoque ex coroil. propos z4. has-
‘ ! jus lib. DK, Medium ; quod cum
E T HKN P applicatumfit ad Rationals D E 3
) erit cius laticudo D L, Ratiena«
lis ipfi D E,longitudine incommenfurabilis. Rurfus quo-
niam re@angulum fub AC,CB, Rationale eft 5 erit & eius
duplum, nempe L F, Rationale ; quod cum applicatum fit
ad Rationalem L K ; erit eius lacitudo L G, Rationalis ipfi
L K,hoc et,ipfi DE, longitudine commenfurabilis. Qua-
re cum duarumre&arum DL, LG,ipla L G, fitipli DE,
commenfurabilis longitudine , at D L., longit udine inccm- |
menfurabils ; efunt D L,LG,longitudine mcommtnfur{-i
biles. Quodcum DL,LG, oftentz fint Rationales s erunt!
ipfa Rauonales potentia folum commenfurabiles ; ac pro-
‘ptereatota D G, ex binis nominibus ¢ft. [am uerout in
antecedenti propos. demonitrabimus D L, maiys nomen
cflc,& poflc plus, quam minus LG,quadrato re@a {ibilon-
gituding commenfurabilis . Q uocirca cum ipfius D G,ma-
msnomen DL, plus potlic,quam minus nomen L G,qua-
drato retx fibi longitudine commenfurabilis , & minusno
men L G,oftenfum fitlongitudinc commen(urabile Ratio-
naliexpofia D E ; eritex defin. D Gyex binisno  ~ -
minibus fecunda. Quadratum ergo
cius,quz eft ex binis Medijs pri-
" ma,&c. Quod cratoften
dendum.

THEOR.
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"THEOR. 45, PROPOS.63.

.QV AbBRATVM eius,quz ex binis Me-
dijs {ecundi,ad Rationalé applicard, latitu-
dinem facit ex binis nominibus tertiam.

. - 8't T exbinis Medijs feccunda A B, cuius 'maius nomen
- A C§ & ad Rationalé DE applicetur re@angula D F,¢qua-
{le quadrate ex AB latitudiné faciens D G. Dico DG, efe ex
binis nominibus tertid. Conftruéis ij(dé, quz in propos.61.
quonid A C,CB,cx binis Medijs fe : c
cunda A B,cdponétes,Medize funt Ap—r—iB
potentia (oli cdmen(urabiles,que

Mediii caeinent; Eriit quadrataex D
A C,CB,atq; adeo re€tangulaip- -
fiszqualia D H, 1K, comenfurabi

lia,& Media. Cum ergo propterca

& toram D X, utriq;ipforit D H, B HKN F 1

1K , ficcdmenfurabile ; ere & ex

cordll. propos. 24. huius libri D K,Medii ; quod cum appli
catd fit ad Rationalé D E ; erit eius latitudo D L, Rationa
lis ipfi DE,longitudine incomenfurabilis . Rurfus' quia re-
&angulii{ub AC,CB,Mediiteft; erit & eius dupla LF, Me-

diii; quod cid applicata fic ad Rationalé L K s erit laticudo |,

L G, Rationahs pfi LK, hoc eft, ipfi DE,longitudine incd-
méfurabilis. Et quia A C,ipfi CB,logitudine g"fi incdmenfu’
rabilis ; efqs ut AC,ad CB, ita per [éma 3.propof.19 huius
libri,quadrati ex A C,ad re@anguld fub A C, CB jerit quo-
que quadratiiex AC, re@angulo fub AC,CB,incomenfu-

82,
564

45, primi

139 decimi,

1 G.Icéhi.
3 3.decimi.

2 3. decimi.

g0.decims, |

rabilc. Eftauté quadrato ¢x AC,comenfurabile’ cdpofitum 4, decimi.

ex quadratis re@tarum AC, CB,quod quadrataex AC;CB;
commenfurabilia fint,quippecum re@x ipfx potentia po-
nantur comdgfurabiles ; & re@tangulo fub A C,CB,comen-:
furabile cft eius duplum , pimirdi re@angulum bis fub’A C,
CB . Igitur cdpofitum ex quadratis re@tarum A'C,C B,hoc.
eft,re@agulld DK incdméfurabile eft re@agulobis fub AC,

CB,ho_c c_ll,tc&igulo L.F;perea,quaein fcholio’ propos. 4.
huiuslibri confripfimus. ‘Quaseseée DL, L G, candem
. . KR 2 rationem |

i
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] cT.dtqm

e
. v
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Afnprioy

40udecion,

al. decimi,

LT

rationemcum DK, L F,
. menfurabiles funt autem oftenfe & "Rationales . Ra-
! tiongles ergo funt potentia tantum commenfyrabiles ; ac
87.decimi. propeereatoia D'G,ex binis nommibuseft , lam uero wt in

e
b sael REANS

D IEEE

¥ CREAN W

N

EHKN F

fijs nomi

" maius nomen, pofleque plus,qod

- obrem cum D L, mainsnogren

fit oftenfa longimdiﬁc commenfurabilisyerit exdefia. G,ex
‘binis nomitubus tertia ..Q uadratum ergo cius, que ex biv
‘nis Medsjs fecunda, 3. Quod cratdemonfirandum . » o'

THEOR. 46. PROPOS. %47 ]
"QVADRATVM Maioris ad Ratio]
natem applicitum, latitudinem facit éx
nibus quartam- . .. gaag

. o€ . S8
Al'_—'—*,"B men AC; & ad Rationaié D E applii |
M G cctur retangild DF zquale quadsal,
1.1 .toex AB,lautudinem faciens D G
| - Dico D G, &xbiris nomisibus. cffe]
41 b 4 quarid. Confiruantur cadé prosfus, |
‘ L1, ). quz inpropos. 61 Erquis AC,CB, |
B. . BKN.F ghior:g'AB;conpqmnmpbz noa
incommenfurabiles . funt , fadumtqtie compofitum quidens:
ex-quadratis re@arum A.C.,C B, Ranonale.; re@ansf
gulum udto (ub ipfis;, Mediuth; ctit quoque-B. K compo-
ito ex-quadratis re@arum A C,CB,2quaie exifiens, Raro~}
nale; Atuewn L ¥, duplum efus, qued fub A€, @ B,éaniji: |,
nerur , Medium - Q uoniamigitur : Rasonale D K,ad K
tionalem D E;cft apphaatum ; cor D1, Rasiovaliciph DE,
_ | lovgitudine commienfiuabilis ¢ Ircm aim. LiF 5 Medivmfia]

>,

habcntcs;lo'ngiiudhc ﬁhirimoﬁ-

propos.6 ¢, Gifteadymus DL, efle

minus L G,quadrato re&t {ibi'lo-
gitadine commenfurabilis . Qua

pluspofli, ?ui’L G, minus, qua-
dratore@z {ibi longitudiac com-
menfuzabilis. ,: & neucra ipfarum
DL,L G,Rationali expofite DE, |

3 .

$¢ 1 Maior A B,caiusmait

appli-
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———

‘applicatumadfationale L X ; crit L G, Ratiomalis ipfi LK.
' hoc eft, ipll-D-E, longituditic. incommetifirabilis. Quare
! cum dustum re@ardny D-L,L G, illa quidem ipfi D E, ¢5:
3 menfurdbilis fit longitudine s haec uero eidem D E, longitu-
dine incotmmenfurabitis 5 incommenfurabilcs crunt longitu
Idm:‘ DXL, L'G~ oftenfe funcautem & Rationales, Sung igi
'eur D'L; L G, Rationales potentia tantum commenfurabi
les; ideoque'D G,ex binis nominibuse(t . Jam uero. utin
propof.:61.demonftrabinsus re@anguli fub D 111, 2qua-
leeffe quadrato ex L:M. Qwia autem quadraia exAC,
C B,incémmenfurabihia funt,quod reéte A C,CB,potentia
incorhm&urabiles fimt § Erine etiam illis 2qualia DH, 1K,
incommenfurabilia;arque adeo & re@x D1,1L, eandem
cum illivhabentes proportionem, longitudine incommenfu
rabiles . Quoniam uero stin-propof. 61.0lkendimus, DL,
rhaior eft,quam L1.G; & ad D L, applicatum c# reétangulia
fub P L1 L, quadrato ex L M, hoc eft, quarta parei'qua-
dsariex L G,zquale,deficens figura quadfata, 'quoddiui-
dweipfam D L,ad I, in partes longitudine incommen(ura-
biles ; poterit D Lyplas quam 'L G,quadrato:ret fibilon-
gitadine incommenfurabilis; Quam’ ob rem cum. &cipfa
D 1., (myairs nomen ipfius D G, quz eft-ex bmis nomini
|bus, ) ottenfa fitlongitudine commenfurabilis expufice Ra-
tionali D E ;eritex defin. D G, ex binis nominibus- quarta,
Q uadratii ergo Maioris ad Rationalem applicatum ; &r.
Q isod cravdemontirandum., : e

nale ac Medium poteft , ad Rationalem ap-
plicatnmy,latitudinem facie exbinis nomini-
busquinfam .. ..., , -

S 1 T 1eftapotans Rationale ac Medium A B,cuius ma-
ius nomen A C ; &ad Ratiosalem D E,re@angulum DF,
applicetut@quale quadratd ex A B latitudiné faciens D G.
| Dico D G, ex binis nominibus quintam cfle . Fiane cadem
' K 3 omnino

QY. ADRA T.A,V_;M. eiys, qua Ratio- |

L‘g.dt.’imi

. '

13.decimi.

3 7.decimi.
1o.decimi.

19, decimi.

1§, primi

SO
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44 primi;

\

41decimi,; tia inconimenfuisabiles funt, facientes quidem compofitum

{a3.decimi. 2

12t.decimi, Dalé longitudine ipfi LK, hoceft,ipfi D E,comnfysabilem.

113, decimi. incommenfurabilis jerunt D L, LG, longitudine incommé-

3 7.decinii, commenfacabiless Ac propterea D G eft ex binis nomini-

65.
59-

>

omhino, quainptopos. 6. Q LUoniam igitur sg&x‘xc,‘,
CB,¢bponcntes AB, potentem Ratuonale ac Mediym, poten |

ex ipfarum ‘quadratis Medium,at re@angulum fubypfis.con
g e tentum; R ationales esic D K, gqua!
T le copofitoex quadratis, ne@anum!
L -A-P""""*—"‘B A C,CB,Mcdin; & LN, :qualcl
|y ‘IETM’ G ¢, quodfub AC,CB, conunetyr,
D=t  arqueadcoipfiuvsduplum LF, Ra
1 - f tionale. Igitur Medinm 1 K,apphi
: 1. catumad Rationalem DE,fact la

: - E titudinem D L, Rationajg, & log-
HKN - F  gidine Rationali D E, insémen
T furabilé : At uero Rationaie L F,

1 ad Rationalé L K ,applicatum,facit laticudiné L G, Raso-

t Quiaigitur duarit retari DL, LG,hxc quidem longitudi
| e cdmenfurabilis eft Rationali.D.E ,illa uero longitudine

| furabiles . Q.uare D L,L.G,Rationales funt potentia (oium

bus . Iam wero,ut in propos. 61, oftendemus re@angulum
fub D L1L; zquale-cffc quadraro ex LM ; & utin antecedé
ti propos: DL,maius nomé cfle;atg; polle plus,quam LG,
| quadratorscite fibilongitudine incommenfurabilis. Qua-
propter cit & minus nomen L G, oftenfum fitexpofite Ra-
tionali D E,longitudinc cdmenfurabile; erit ex defin. D G,
| ex binisnominibus quinta. Q wadratum igitur cius, qux Ra
tionale ac Medium poteft,&c.Q uod demonftrandum erar.

THEOR.43.PROPOS. 66. .
QVADRATVM eius, que bina Media
poteft;ad Rationalem applicatum, latitudi-

nem facit ex binis nominibus fextam, -
St 1 bina Mcdia potensrefta A Bycnius maius. nomen

AC; & ad Rationalim D E, applicezur re®angulym D F,
. ®quak
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zquale quadrato ex A B, kuitudinem faicos D G . Dico .
D G, effe exbinisnomimbus fextam . Conftrudkis ij(dem |

quexin propos. 61.quoniam re&x A C, C B, componen
tesipfam A B,potentem bina Mcdia, potentia incommen-
furabiles fune, faduntz; & cdpos

| fitum ‘ex ipfarum quadrats Me-
dium, & quod f{ub ipfis cotinerur,
Medium, & incomenfurabile ¢ D
‘pofito ex quadratis iplarum ; erit

A5 B

uwam LF,refanigulo bisfub AC, . 1 ,
%B;zqualc, Medium..Etqun B ,;‘;KN?
Mecdia D'K,LF, applicata funt ad o
Rationalem D E ; erunt eorum laticudines. D, L,vf,G L Ratig
nalesipfi D E,longitudine incommenfisrabiles, Q onii ue-

rdbileeft rt&angulofub4 C.CB; cidcm;mm refanaul

tishac et DK, incOmenfusabile re@angulo bis (ub,A.C,CB,
hioceft,ipli L F; Acproptercaret D L, LG, candé rationé
habentes cum D L, & G, loncitudine incomenturabilesfun,
Rartionales ergo funt D L.LG; potentia folum comenfyra.-|
biles ; Ac proinde. D G,cft ex binig nominibus. 1am peso,ut.
in przcedenti propas, demonftrabimus DL, effe maius po-.

ipfarum DL, LG, longitudine commenfurabilem ¢fl¢ cxpo-
fite Rationali D E ; eritex défin. D G, ¢x binis npmijnibys
fexea . Q uadiatum.igitus eius, qu bina Media go;gh,'&c,
Quopderatoftendendum,. ... L G

_ THEOR, 49.PROPOS.67: -

~diné cotnmenfurabilis, & ipfa-ex binis no-
* |minibus efhyatque.ordine cadem . . "
' ‘ ) K 4 Str

19 IZ'JM‘G\- :

tam D K , tlli compofito 2quale, oyt , B

v cbpofitum ex-quadrat’s rearum AC; CB ﬂi’f""“;“‘."@ &E_Jc_;im..
fub AC,C B,cdmenfurabilcett se@angula bis: fub AC,CB, | |

cdmhocillius fieduplum ; Brit copofitym ex didkis.quadra= |~ . . ||
‘ t 3. decims,

- E Lque eft ex binis nominibus, longitu- |

23, decimi,

g2, decimi,

10.decimy |

3. decimis

men,poffeqs plus quam minus L G,quadrato sedt fibilog |
gitudine incomenfurabilis. Cum, ergo oftenfum Jfit, ncutrd |

66.
6o.

-

a
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12. fexti.
19. quinti
1o.decimi.,

37.decim;

.

sy

.‘,u "‘ »
1o.decims.
3 7. decimi.

A
'1-5.11:::"@%

p

jquf’ggﬂfs;? Wit 2utem A € CB,tum fint nomina cius,

lz.decimi:‘ s &D Yoy } ¢
s bilie, cummrutraglie | & Ratibitals & DR, eidem A CySard

BB EDCTLED . GROMAR

ey ;gx‘_si_};is nominibas qucungu- A B,dwifz in. fua |
‘aomind ,Guorum matus A’ C; & C B, minus, fitque te&ta
'DE, ioli A B, longitudine commenfurabilis. Dica D E,’

"} Juoqueeffé ¢x binis nominibus, & ordine-eandem 1pfi-A By

L S FS*}!}(?(@'AKB,’Ad totam DK 1ta
; o C ‘'  abldea X Cad abtatam D Fq-erit
; AL".' T ' EB‘ e196’ & refioua CB, ad rd;qnn-n‘nj
; D!———"—'i -7 FR #ttota A:By ad cdeam. Dl-’.f
'Et quopiam ipfi A B lonoftddihécrmmentirabilis ponitur
{DB;ctit& D Fipfi A Cy&FE;ipfi C B,longitudine com‘

qua ex Bifil bminibiss. Ravionales ilgirr & D F, FEKa
‘tionﬂcs fynt. Rurfus quiadidr-A C; ad DF, ita’G Byad
) A pérmutandour ASCTHd C B, wa D F,ad F E : Sunt
3 !ch’i“h{df‘,{,"B‘, potentia Tolum éo‘n menfurabies s eonnt
& DY F B porenria ol dommienfutabiles. Ipitur D &y
EE E:;id}::ﬂtc's,‘{'uii’r potentia randa iy commenfirabiless ¢
praprerea’ P E ex binisvommibud 1 Bieo & ipfl- A B, omdit
e eandeimi efle’, Aut erint A8 -Blus Pordt quame Gy
tinadrato réd¥E linea fibiloroirudine St menfurabilisyauet
incomipenfarabiiis. 141 qrfidtn R C,plusdote it uaiteGB;
&ﬁdafat’b‘ refty -fibilonpitidind cord menflwabilis 5 posésit
‘D F; phay quraim FE qliadedtd re&e fibh: longitudine ek
nénfitabils 7°Q ucd i A'C tommneniutablis fitlopginde
e Ratidhah expofide,itath’ A 'B; fit'ex binis noringbus gos
4§ it 8D 'F,Adeim Rarlonili 1Basind ine comrinegdara:

enfurabilis lodgiruding? Yiare & D £, éx definselion

[
FORRNGY

1 4. decimi,

1 Bigis nomin®us prisa, Wov T, ;ordhné éademr. Si‘irerd

< ;‘ékﬁ'éﬁté‘)taﬁona!i'ﬂtﬂmgithdiﬂc'wmmcgﬁlrahﬁ;
ur A B, (it ex binis nominibus fecuinida ; erit eodem mogjo X
FE,Rationali expofitz longitudine commenfurabilis. Qua
re & DBy ex defip.dikex Biniz nominibys fecunda. Side-
nique neurraipfarum AC, C B,longudine fit ¢comMenfu-
rabilis expofiix Rationali,ita ur AB,fit ex binis nomimibrer
tia'; ‘erit' 8 neutia ipfarom' D B FE, loagitudine comhen-
{urabdisexpofien Ratiogdii.: Qpare & DB, ex. dCﬁﬂ-f&

ex binis nominibys teruia ,

e g

A7 fi A C,plusporfit) qaan'C'B; quadrato redae i
o o o loagi- ¢




BRRLIBER N X QUM 77

Tongitndingi en{urebilis s pgeric & D, F, plus quam |

F Eyquadiaig el i longrydine ,xxgemmsgfu:r; iis.
Quare.us piius,qltcademus D E,ex bifisnominibus quar
wamcffe sl qyiotam, . yel kxeam, grout & A B, fuenitex
bmlsnmm’bumqrca ,-ucl qujnta; exta -Eiigitut,

Qua-ax binirnemuniblis, longitudine corhmenfurabibs, &e,
Quedgrpcolendendum, . (oot ocnn s
S PSR RIS e esinilal e L L I

SCHOLION. ... .

e By 8w, VUG GARY f T by

L4Q ¥ S amiTa BE, pesentis s qrumenfiwabilie fs
i}ﬁﬁi‘uﬂu&cﬂq Ginittbmﬁnibu:mdﬁ qfuidem’i, e0d§
weoddey ( fioiakmy-Eonmmenfurebilis . longuedsse 5 in demonfira:
Siens veponanris wbicges: commen[inabil Apuensiasahonm: )
€D B, vffneg bimcyoninibug i At dumefonbre. candem

New enivh frqultaix o A €, masus nawign Joighudie fis. com
menfurabibeompofisa R asiivaliy & DRy weing posen cidtm
£ffe-commrem fjucabi (i lengindine; prapyeren guvd new vinedue,
mempe swpofism Ravionalis , & D.E; gidem .6y pohinedive
com: wbulirefl, od Rationalic quideon s copanfurebidis
hngissidinas Ay waro D'F, poientiamnsnny ex hypoiheff.Im-.
W0 yerao, fF iAB fir. ex binis nontinibpspuinka , ficubidd, quar-
s, vel guintx; fievs vukbt ratione peceff i) Eo N5 potensiv,
Suntamicommaenfurabilis fit ex binsemomivibismordsie gadem.
* A ST nemims Byoex hinge narinhws primayfecundaiguarsa,
vel quinta, dmifzin fiua nomina ad C yifiagmesi Yorumenfias's-,
bilis potensia tantum D Eyquam quidem , vs in theoremate ,
dcmmﬁrabi’wﬂfer\' bings nominibus, ?f‘m effg in fua
nonfind ad'F 3 & pares AC,CB,pastibkd D F, F E', prbportio-
nales effe,nimivum illas ad has eandem habere rationem,quam
toia A Bjddeorem D E . Dico misdls modsferi poffe, nd D E,
Jex binis bomipibus fiseqdem ordineipfi M B. Namfi poseft
fieri , s vivaque ex binis nominibus prima, “Erit'ergo serun'
que maius nomen A Oy D F, ex defin, Rarionali expofire com
| menfimabidislingiondine. Quare & idsvr fe longisudine com
i snenfarainiorerpnt . Eoquoniam off wr.4.C, .ad DF,ya AB,
14d D Eyvrgar. propréies & A B y I¥ E; Longitudine. commen

I 4. By Nowiiuenfuarabilia ¢ , wulde mady Tonslmdemse, | xisvi .

g decims, |i

"9

Litiab.y o

T
JIa

18, decines

10. decimy

{fiirdbilrs 1Q ood efF abifuxdnm . Povdur enymD, £y ipfi AX, J

“posensin

—
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15 decimiy

t gdecimi.

67
61.

posentia folum tommhﬁwd:lu. Non ergh vivigae AB; DE
ex binis vmuimbux pmu ofi . Eadem miodd meqie ﬂuém
+-ex binis mmmbﬂnm¢ evis .Sod
2y B iveque fecuniauel 'quinia .
S emam vtnm:-l‘ mhiz-* ‘hlnm (4 l,
TRISCURE, ek Clongirndine commen.

ﬁoub;lo I{amxds expofita , asque ailes §-inserdfe Igirmr.&s
se AB,DE longnmlmc, fnmu cmuf»nhlo quad
nom possitur . PPN

Sy M2rER tamen verum eﬂ ﬁ 4 B off ox binis
nominibus prima, vebfreands wel sevtia, u&aun E, mﬁ
A B,posensiafolum commenfurabilem, effe guaque vuain isl-
bissribus Jices ordimewoneademi fis .. Noamwhoc pefite, poseris
AC, plms guem €8 , a0 relle fibi longitndine commen
Jurabilis. Comivgefic ms A C, ad CBitaD-Py el F.E ; Jose-
vis gueque UF, pins quam FF, quadrssa reffu-fbi-lmgisudis
-nomnmlﬁo ilis.. Quareex dcﬁn Senrit D Eyen lmm nomi
nikes prima, wel facuiida , vol seveia.. Eodem wedefi A'B, cﬁ'
ex binis maminibus quarsg, vel quinsa , velfexsay soam A C,°
pluspeffis , qwams C B ;quamirato refle fbidongisudime incom-:
wenfurabilse s poseris qnogue D1 F, vdsis quam FE guadraseve.

|-Ba fbi lmgmdunmmmﬂmzbdh, Tnm fic. st AC,ad CB,:

e D Fyad F K. “Igitur ex defin. vvis D E ,.ex binis nowvissrbus
erid quarsa,vel quinsx,vel fexva,licet nb eadé grdine ipfi AB.
"IN fequensitine aurem qumqmtfmpaﬁnm:bw wgﬂ"nn

i1 ovis DB , eadem ordine .AB unm maum-n
11”!‘”'!‘#{1045!‘)‘%".,&.& v 1 £ 3 Pﬂ o

THEOK 0. I’ROPOS 68
El ’ qu:e e& ex. bims Mcdx)s,~ kmyxmdn-

|ne commenfuirabilis , &xpfa ex'“bmrs Mc-

dxés eft;atque ordine eadem . - ..
t ¥ ex binis Medijs A B,quzcunquedinifa in fua nomi
na.quonlm A C,maius, & C B,min#s, fitqueei teéa DE,
nﬁlmdme commeiifurabilis. Dico D B, quoque cx binis
i

\ -'—;-:.7

,uaz,&.pr A B, ordinceandesi, Emm tota A-B,
ad
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adtotd D E,.isanblata A C,ad ablatam D F. Eritergo &re 2. fexri, N
liqua C B;ad 1cliquia F E, ut tota AB,ad totam DE . E¢ quo 19 quinti.
niamipfi AB, ponitur longitudine commenfurabilis DE ; i ]
-tesit& DF,ipfi AC,& FE, 1pfi CB, c |
longitudine . commenfurabilis . A p———r—t—o"o B 1o, decimi.
- |Suntautem A C, CB, Mcdia. Igi Di—Er— E '
- ftur & DF, F Eyulis commenfura, C ing decimic

I biles, Mcdiz funt. Rurfiis quacftut A C,ad DF, ita C B, |
ad F E ; & permutando ut A C,ad CB;ita D Fyad FR: Sic,| - -
aurem A C,'CB, potentia folum commenfurabiles i erune, 38.decimi.
& D F, F E, folum commenfurabiles potentia.. Cumergo 10.decion,
&oftente fint Mcdiz;erune D.F, F E, Mcd @ potentia tan:

turh commenfurabiles ; Atqueideirco D.E, eiit ex binis Mc' 38.vel 3.
| dijs. Dico& ipfi A B, eandem cffe ordine . Quoniameft ' decimi.
utAC,ad CB,itaD Fd FE;:Efftamemuta C,ad CB,:
'ita; quadratiim ex AC,ad retangulam fub A C,-C-B,8 ut; 4
D F, adF.E ita quadratiiex D F,ad re@anguiumfub D F,,
F E,cx lemmate 3. propgs. 19. huius libri ; eric quogue, ut E
| quadratum ex AC,ad re@angulum fyb AC,LB,ita’quadra :
tum ex D F,ad re@ingulum fub D F,FE 5 & péimutando :
ut quadratum éx AC,ad quadratum ex D F,itarc@anguld} . =
fub A C,C8,ad reGanguluwr fub D F, FE, Commenfura| - <
bilé eftaptem quadratum ex A C, quadratoex D F3 quod
re&tx AC,D F,commenfurabiles oftenfze fint Tongituding,
[ 1gitur & re@dngulum fub A T, C B, reangulo fubD F, 10:deciwr,
' F B, comimenfurabile eft. Quarci re@tangulom fubAC, :
'CB, fucrit Ratibniale,, taut A B, fit ex binis Mcdijs pri-
ma 3 erit & fe@angulum fub D F, F I, Ratianale, cum illi|
fit commenfurabile 5 atque adeo & D E, ex binis Medijs pri 3 8.decims.
‘macrit. Siucrore@angulum fub A C,CB, fuerit Me- ;
dium, 1ta ut A B, fit ex binis Medijs fecunda 5 etit’ & re&an-
gulum fub DF, FRB,cicommenfurabile, Medium,cx corolli
piopos. 3 4. huitislib. Ac propterea & DE,erit ex binis Me- 39, decimi,
. | dijs fecunda Q uareci, que ex binis Medijs,longitudine com

menfutabiis, &c. Quod demonftrandum erae,

SCHOLION.

“Eobps M_"f‘nﬁrfm}nodu dcmonﬂr.cbin-m;,: vellam Lineam
. : 7 D&

-

.
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ro.decimi,

23, fexsiy

s o

1o decimi,

{ .
.. 4o decimi

1

: :niagx igitur AB,D  commenfisrabies funt ucl longitudi-

“ltandaut AC, ad C B,ita DF,ad F E ; erit ut qpadratum ex
. | dratis re@arum A C,C B,ad quadratum ex C B, ita compo

© lex quadiatis re@tatym AC, C B, ita}quvad}'auim exFE,ad

;| re@arym D F, FE. Ef autem compofitum illud Ratio-;

D E, ff poténtsatantum fuerit commehfuriabilisopffsAE, que
eifer binis Medijx , ex binis M edpe effé; diqne drdine exrdem,
Npf A B, cui commenfiurabilis eft 5 fi nodg tots > CommMénfiutabi |
lis longisudine : in demonflratione dicurus ubiguescommenfis
vabilis posentia t;;imn‘g s GEL v munifeftumefi | ,

. THEOR. 5. PROPOS.6). |
. MATQRI-ommenfitrabilis , & ipfa

£ ‘e [P

Maioreft. ... .. iy d L

" 'S 1'% _linéa Mavor AB,diuifa ifi faa nomifiaad € , eique

commenfurabilis fit D'E, fiue longitudjne & potentia , fiue

Y . potenta tantum:. Dico & DE,

A A B "Maiorem effe . "Fiant enim c'zcg,i

il A fupetius s ira ut partes A’

Di—Eeit B e DF, BB yeandem
rn e sad » FE)ycandém

}i‘aﬁéﬁdt'}atianeip,"pdm tota 4 Bad coam D E. Qué-

.ne & potentia., uel pogentia tantiimj grunt quoque tam
'A C,D) F,qudmC B, E, eodim miodd éommenfurabiles.

:Rurfusquia et ue. A C,ad D F,ita C B,ad FE ; & permu-

A C,ad quadratum ex C B,ira quadratum éx D F, ad qua-
dratum ex F B ;& componendo jit compolitim ex qua-

Lﬁvgm_éx,'_iuagir'a"t{g reGarym DF, FE, ad quadratum ex
FE; Evéonngrien do,ut quadratum ex C B, ad compolitii
comppfitum X quadraus re@arum’ D F,F E ; Et permu-
tando pt quadratum ¢x C B, ad quadratum ex F E, ita ¢5-
pofitum ¢x quadratis retarum A €, C B, ad compofitum
cx quadrags re&tarum. D F, FE. Commenfurabile eft auté
quadratim ¢x C i, quadrato cx F E,.quod reéte C B,FE,
oflenfe finz commenfurabiles ucl longitudiné & potentia,.
uel potentia tantum. lgirur & compafitum ex quadraus;
reCtarii AC,CB,comen(urabilc e ft comrofitoex quadratis-

nale, cum’reéfe A' C, CB;componant Maiorem AB . 1gi-.
C et e ee . - . P - turl'

JUge S
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tuf & hoe Rationale oft, ex 9. defin, -

Ryrsvs: qmadﬁurA C,adCB,itaDF,ad FE,
Vtautem AC, ad CB,ita cft quadrarumex A C,ad retan
gulum fub AC, CB,8&ut DF,ad F E, ita quadracum ex
DF,ad re&aﬁouium faby DF FB, ox lcmmatc; propos. 9.
huits libri ; SEnt quoquc ut quadratumex A C,ad rftan-
gulum fub A C, € B ita quadratumex D F, ad reétan-
gulum fub D F,F E :et permurando utquadntum ¢x AC,
ad quadratum exD F, ita se@angulum fub A C,CB, ad re
Gangulum fub D F, FE. Eft autem quadratum ex AC,
quadrato ex D F, cormmienfurabile , quod re= A G, DF,
oftenfi fint commenfurabiles uel longitudine & potenua,
uel potentia tantim. -lgitur & re&angulum fub A C,C B,
re@angulo fub D F, FE,commenfurabilcett. Eft autem re
&angulum fub AC, CB, Mcdium . leitur & re®angulum
fubD F, FE,illi commcnfur:bllr: Mcdium cft , excoroll,
propos z4.huius libri. Qﬂomam ueroeftut AC,ad CB,
1a D F,ad FE ; funtque A C,C B, potentiaincommenfura
b:lcs,cum componant Maiorem A B; Eruntquoque D F,
F E, potentiaincommenfurabiles. Iraque com D F,FE,
fint potentia incommen{urabiles , faciantque compofitum
quidem ¢x ipfatum quadratis Rationale ; quod autem fub
ipfiscontinctar , Medium , ut oftenfumeedt ; crit tota D E,
Maior. Maiori ergo commcnfurablhs , & |pfa M:nor dt .

Q_,od dmnﬂmmd umicrat. I

THEOR 52. PROPOS 70.

ti commEfurabilis, & ipfa Ranonale ac Me-
dium patens &t ..

fus nomina'ad Cyeique commenfurabi'is D E,fi ue longitu
dine & porentanfincpotentia rantum. Dico & D E,efle po
tentem Rationaleac Medium . Conftrudtis iifdem , quae fu
pra, oftendemusy utin prazcedents propos. compofitum ex

fito

" RATIONALE acMedium poten-|

S 1 T reéta A Bspotens kauohalc ac Medlum dnnfa in

quadramxc&awm A C,CBommenfasabilosife compo- |

10. decimi.
4Ce decimi. |

Po. decimi.
i
xce decimi,!

|

yo.decimi.

e
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s

4X. decimi

" 5o,
« B

“0* cimi,

s
(R

" fitoex quadratis re@arum Dl-‘ ,FE,+E@ autem illg.i com- |
.+ pofitum - Meadium, curti'reétan A C,GB,.componant ipfam

41 decimi, g'ulum fubAC, C B, quod Rationale cft,commenfurabile,

- ibiles. - Q.uarecum O F, F E,fincpotentizincelnmeanfura-|-

4,1',4;“',3;, -demon fratun eft 5 etit tota D E;Rationale ac Mcdium glo :

AB, potentem Rationale ac Medium . Igitur percoroll.prod -
9 e " poss24-huius bb.Scboc compofi} . -

At B cum itli commenfurabile , Mediia
Did—EetE  cft, Eodem modo, ut in cadem |
prapos. anteeedenti, erit. re@an-

e@angulo fub D.F, F Ejatqueaden. & reftangulum fubi:
‘DF, FE,Rationale eft,ex 9. defin. Denique ue in cadem fu |-
perioripropgs. erunt D-F, F E s potentiaincommenfura-

biles, fasianeque compofivurn quident ex ipfarum. quadratis {-
‘Medium ; quod autem fub ipfis continctur,, Ratiopale , ut

tens. Igitur Rationale ac Medium potenti commenfural
lis, &e. Quod ¢rat demonfivandum oo . .. -

THEOR. 33. PROPOSr, |

. BIN A Mediapotenti Commenfiabl-|
lis , & ipfa bina Media potenseft.. - - |-

$ 1 T bina Media potens A B, diuilain luzmomina. ad|
C,cique commen(urabilis DE fiue lorigitudine & potentia,
fiue potentia teatyar: Dicok D E, cn‘f bina-Mydea pecen-
1€. Conftrudis j@erh,qua fuipra,6fiendemaus, it in propof.
. 69, compofitii ex quadracts reQa |:
Abl——S B i AC,CB, c5pofito ex quadiatis |-
D F. - E re@arii D F,FE,commenfurabile |
. ' effe:Nec non & 1e@tanguilum fub
A C,C B,cfle cdmenfurabile re@angsio b DF,FE.Ca.|
¢rgo ti compolficii ex:quadratis te@®na A'C, CByquamzee |-
Qangalii fub AC,CB, Medium fit  exit cciam ex coroll.pro |
- pof.z 4;huius hbri, i cSpofitum exquadragis:re@ari D F, |
F E,quam re@angulii fub D F,FE,Medid. Sed & D FyF Ey}
potentia incdmenfurabiles funt, ut privs.Poflremo quia.cd-

-

pofitum ex quadratis re@ati A.C, C 8,& sollangwinm ﬁca:hi :
AC,
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A C, C B, incommenfurabilta funt, ex hypothefi, propie. 4a.decimi,
xca quod A B,bina Mcdia pogeft : Eft aueem compolito ex
quadratis rec@arum A C,CB,commenfurabilc oftenfum c6-
pofirumex quadratis rearum D F, FE; & re@angulo fub
A C, CB, probauimus ccmmenfurabe: re@angulum fub
D F, FE ;5 Erunt quoque ex {cholio propos. 1 4. huius lib.
‘compofitum ex quadratisreQarii D F,FE, & retangulum
fitb D F, F E, incommenfurabilia. Q uare cumre&tz D F,
FE,potentia fint incommenfurab les,faciantg; compoficum
ex ipfarum quadratis Medilh ; & quod fubipfis continetur,
Medisincomenfurabileqi copofito ex quadratis ipfard; erit
D E,bina Mcdia potens. [raq; bina Media potent cdmenfu q3.decimi..
rabilis, & ipfa bina Media potens 1. Q uod crat o ftendédi.

THEOR. 54. PROPOS. 72. |. Z:;

- S1 Rationale & Medium componitur,
| quatdor Irrationales fiune, uel ea, que ex
|binis nominibus, uel queex binis Medijs
prima, nel Maior, uel Rationale ac Mediii
{potens. S
{ - 81 T-Rationale fpatium A B, cum ?uo componatur
| Medium G D. Duco ream, qua totum: fpasium A D, po-
teft, effe uel ex binis.nominibus; -uel exbinis Medijs pri-
| mam,ucl Maiorem , ucl Ranonaleac Mcdium potentem.
| Eritenim A B, uel maius . oL

uam CD,.uelminus: .. 4 . :, ol
'1cq,ualc fiquidem nonm €C EEHKX '
erit;alias cumAB,fitRa - | .. . J L i
tionale , effec & ilhxqua- B D T :
leCD,Rationale. quod . .. T F. G, 1|

non ponitur . Sit prime e
maius, & expofita Rationali EF,applicetur ad ¢i rct'ten&

1

uttotum E1, rotA. D /fitzquale., E: quoniam A B, |
Rationake eft , & C D, Mcdium ; erit quoque EG,
‘Rationale , & H.1, Mcdiym :que cum. apphicentur ad

. Rane.!

Jh-i i .l i
EG, zquale ipfi Al; & ad H G, aliud HI, zqualeipi CD, f’ T

——
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1o.decimi.

$Sdecimi

s

§ Sodecimi,

 @EUCLID.GEOME:-

12 decirhi. Rationalem BP ; ert'B H, Rationalis, fomipli £, B lopgims |
3 3.decimi, dine commefurabilis ; Ae uerd B K, Ratioadlig . 80cdcm’
. N Lo - ‘E.,F.‘, lolgixudmumémm.-!

- v Tt o, furabils. Rerfusquia G,
A. B C . ..E, . H x "R, :mwnﬁrablh\;"

I ' _.l'-*»ei—"-f ¢ . furst,nrconftet ¢ tidé¢fimo

1 BoD ) : mbus ; quod & Gulbasosa,
o gl defity,ar Hokzluathonale,
ST - nempe Medid senuns £ {4,
HK, candem cum illis habeiites ratonem inco mmwmnfuiar
I biles longitudine «Rationales ergo fusis E H, bk, porestia

;:;’.‘&‘ébixi.‘ folam comimenfurabiles ;- Ac propterea E'M & "unis no-

minibu¥eft . Ec quonrammaius penitus A Byquam. C D,
hoceft, B G, quam. H I;, exit quoque EH, maior quam

i |HK,cum E H, H'K; candem rasionem.tabeann,” hid EG,

H1. Iamuero maius nomen E H, plus poterit quam mi-
nui H X, quadrato re@a fibi longitudine comienflcabilis, |
.| uel incommenfusabulis. Sipluspoffit E H, quam HX,qua
'| drato re@z fibi commenfurabilis longitudine ; erit EK, ex

" .{ define ex binis iominibus prima , cum E H, mans nomen
‘| oftenfum-fit lengizudine commenfissabie: Rationali E .1
Quare redta porens fpatiuim E I, contentum fub K acionali| |

E F,& ex biis nominibus prima E K, atque adee & fpaciii
A D,compofivent: ex Ratfonalt A B, & Mcdia CD,lira-
tianahs'e f; wpuce.Cx binanominibars appellatars: . .
St uetoB:M ,plaspoilic quam H i ,quadrato redta fibi
longitudine sacokdroen farablis ; erit B 4;ex bannomini-
bus quarta,cx defin. cum E H, maius nowcn sltenfum fe
longeudine.<ommgnfurabie Ranonali: B F. Q yare sc&ta
potens fpatium E { ¢ [fub Ratiomals E t,&xx bims
nomunibus quarta E K, atque adco & fpatinm A D, Irsa-
tionalis cft,que uoearr Maior.. . .. AL

ST feeundo A'B, minus quam C D 5 & cadem con-
firuantur, qua privs . Eritergo,ut prius; E K.,.¢x bisisno-
minibus,& E H, pfi.E F,longitudme. commenfurebiis. Et
quia A B,minus cit. quam C D, hoceft, EG,quam H1i;
erit quoquered®a B H minor quam H £. Pownt jgiturrur’
fus H ¥ ;maiys noneen:  E K, que cft cx binss-nomini

Lbus; plus quam & H,mupus aomen ; quadrago redkz lodlgl-
. . ) . lll ne |

Y -

8
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| tudine fihi commen furabilis, vel incommenfurabilis.S plus
potfit H K, quam P, H,quadra"o re&e longitudine {ibi ¢6-

. »» E H, mibus nomen com-

A€ EE X menfurabile fir longitudine
J : Rﬁa"fw-ah E F,vt oftenfum

‘ eft. Quarere@a potens. fpa

B D}‘ G I tium EI, cententum fub

nom'nibus fecunda E K, atqs adco & fpatium A D,ex Ra-
tionali A B,& Mcd:o C D, compoficum , lirationalisett,
qux dicitur ex binis Medj< prima. -

S 1 veio H K, plus poflic quam E H, quadrato re&te li-
nex (ibs longitudine incommenfin abilis ; erit E X, ex binis
normimbus quinta , cum B H, minus nemen oftenfum fic
longirudine commenfu abile Rational: E F. Q vare refa
potess {pacium E 1, contentum fub Ranonali B F,& ex br-
nis nominibus quinta E K, atq;adeo & fpatium A D, Tr-
rationalis cft,quz Rationale & Mcdium potens appellatur,
Siigitur Rauonale,& Medium componantur,quatnor lr-
rationales fiune , &c¢. Quod demonftrandusma crat .

THEOR. 55. PROPOS. 73.

ST duoMedia inter {eincommenfura-
bilia componantur , duz reliqua Irrationa-

"{les fiunt, vel ex binis Medijs fecunda, vel|

bina Media potens . - :

/

CoMPONANTYVR duo Media incommenfurabis
lia A B, C D.Dico retam,qua poteft totum fpatium AD,
effe vel ex binis Medijs fecundam;, vel bina Media potentem.
Eritenim rurfus A B, vel maius, quam C D, velminus*
AEquale figuidem non erit ; alias eflent A B, C D, cdin-
menfurabilia . quod non ponitur. Sic primo maius & om-
nia flant , quain pracedent propofitione . Ec quia fpatia
A B, C D, ponuntur Mcdia, & incommen{urabihia ; erunt

. | menfurabilis; erit E K, ex binis nommibus fecunda , cum | .

Ranonalt B F, & ex binis |

s 8. decimi.

s decimi. |

.7;2,.»‘ '
66.

L &

[
v -
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1o.decimi.

23. decimié,

37, decium,

§7.decimi,

160, decims,

23.decimi,

. { re&ta potens {patium B I, contentum {ub Rationai B F, &

& fpatia B G,H 1, Media & incomenfurabilia; cum illis fint
&qualia. Igitur re®tz E H, H K, eandem cum illis habentes
rationem, longitudine incommenfurabiles funt ; & vtrags
(cum B G, M, Media finr , applicenturqsad Rationalem
c E F:)Rarionalis eft, ipli EF,lon

A C A s S ThERE
gitudine incommenfurabii:s.Ka
] ‘tionalesergo funt EH,HK,po-
yB D temia folum commenfurabules ;
K acpropterzaE K, ex binis nomi
1 nibuseft . Q uoniam vero A B,
[ maius ponitur quam C D; erit
P GI FG I vtinantecedenti propof. EH,
maius nomen ipfius E K.Poterit ergo plus quam HK,qua
drato re@tz fibi longitudine commenfurabilis,vel incommé |
furabilis . Si plus poilit B H, quams H ¥, quadrato rete (i-
bi commenfurabilis longitudine, cum virung; nomé EH,.
H X, oftenfum fic lonoicudincincommcnfurai)ﬂc Rationa,
HE Fiert B K, ex dcgn. ex binis nominibus tertia. Q uare

2 HKE

ex binis nominibus tertia EK , atque adeo & fpatium:
A D, Irrationalis eft , quz ex bims Mcdijs fecunda ds- |
citar. .
S 1 uero E H, pluspoffit quam H K, quadrato reftz
longitudine {ibi incommenfurabihs, whm dtrung; nomen
E H,HK, longitudine fit incommenfurabile Rational EF3 ‘
erit B K, ex binis nominibus fexta, vt conftat ex defin. Re-|;
cta igitur potens fpatium E Lfiue fpacium A D, Irrationa-|
liseft, quz bina Mcdia porens nominatur. ) E

Q_y o p fiA B, minus fit, quam € D ; non aliter pro- _
pofitum concludemus, vt ex figura conftac. Q uapropter !
fi duo Media inter {c incomenf{urabilia componantur , &e. |

Quod oftendendum erat. o

COROLLARIVM.

_Ex his omnibus facile colligitur y eam , quz ex binis nomjni- :
bus , & reliquas ipfam fublequentes Irranonales lineas , neque
Mediz , neque inter fe cafdem effe, ) o i

N a M quadratum Mediz ad Rationalem lineam applicatum, |
latitudinem efhcit Rationalem, ipfi Rationali longituding incom.
menfurabilem,

Arx
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+ A v quadratum eids, quz ex binis nominibas, ad Rationalem
applicatum , latitudinem efficit ex binis nominibus primam .

b 1 quadratum eivs , qu¢ eft ex binis Medijs prima, ad Ratio-
nalc(;n applicatum , latitudinem facit ex binis nominibus fe- 162, decims.
<cundam. ’

- Qy A DR A Tv u deinde eius, que ex bihis Medijs fecunda, L -~
ad Rationalem applicatum , Iatitudinem facit cx binis sominibus ' 3.pr

6 1. decimi.

tertiam .
A 1 vero quadratum Maioris ad Rationalem applicatum , la- .
dtudinem facit ex binis nominibus quartam . 6.4 decimi.
QY A DRAY VM autém eius, que Rationale ac Medium po :

telt , ad: Rationalem applicatum , latitudinem facit.ex binis nomi 64.d ecimf,
nibas quintam .

Pos ¥ R & Mo quadratum ejus, quz bina Media potelt, ad ..
Rationalem applia?um ’ lazimdineu? facit ex binis:ominibus 66, decimi,
fextam . : ’

1 v Qv r cum helattudimes differant & a lacitedine Medig,
& inter fe; a latitudine quidem Mcdiz o quod hze Rationalis fic,
illg vere Irrationales; Inter fe autem , quod ordine non fintcz-
dem ex binis nominibus ; perfpicuum eft, omnes Irrationales fe
aeas , de quibus ha&enus et diGum , incer fe differentes efe,

. : T

SCHOLION.

Ha ¢ TENVYS egit Enclides de feptem femarijs.
IN primo , qui contineswr propof. 37. 38. 3 9. 40. 41. &
g2r.avadidit orium fex linearnm Irvationaliumynimirum eius,
gue ex binis nominibus 3 & eins , qua ex binis Medijs prima
& eins , que ex binis Medys fecunday ¢ Majoris 3 ¢ eins,
Z:u Rationale ac Medium potefs 3¢ denique eiusy que poseft
ina Media . : :
EN fecunde o quem comtinent propof. 43. 44. 4. 46. 47.
27 8. egit de earum diwiffonibms 5 docens fingulas in fingulss
dunsaxas puntlis diwidi poffe.. S
I N tervio deinde contento propof. 49:§0.51.52.5 3¢ 544
docuit innentionem fex linearum , -que ex binis nomivibus dj -
cunsur , widelices prima, fecunda , sertiayquarse, quinte, &
fexte. . _ :
IN quarto,quem abfilunnt f"pﬂ §5.86.57. 58.59.
& 60. offendis , quomodo he fex linee Irrationales , que in
primo fenario explicamur, inser f¢ differant , docens, quanam
linea Irrationalis ft ila , que petcft fhatium consenswm
fub Rasienali , & ex binis nominibus prima , el ex bia
. L 2 nis

« b '
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nis nominibus [ecunda, el teviia, vof quarsa, vel quinta,
vel fexta, « .

TN quindoautem , quém vepevies in propofi61.62.63.
644 65. & 66. docyiit , quafna latitudines Irrationales fia
ciant guadyasa linearum Ivrationahiwm in primo fenatio ex-
Y plicatarum , al R ationalem lineain applicata., '

IN fextovero; qui guingue propolinempe 67. 68. 69. 70.
& 7. abfoluitur , demonfiranit lineam quamcunque corhmen
Jurabilem alicus ditarum fex Irrationalium in primo fenario,
effe Irvasionalers eandew illi , cwi commenfirabilis eft

I N feptimo deniqs contento duabus propofitionibus o nimi.
A rum 72. ¢ 73 explicanit rurfus diffeventiam aliam fex pra.
diffarum rrationalium . '

REP E R1TVR auteminbis fexlineic Irratiomslibus ,
de quibus in primo fenavie , Analogia [eis proportionalitas
Arithmetica, que quidem confiflitin exgefin eoiem . Es refla
media proporsionalis , fecundum. Analogiam Arishmesicam,
inter duo nomina cuinfiis linee Irvationalis | eff quoque Irra-
tionalis eadem illi , inter cuius nommnamedia exiflit, ,
A ‘__—12_'9__' B s If‘ 1 1,-" enim q‘u:.cu.nq; Ir:ra.txo-

e o nempe.ex bipis nqmiinibus

E . A B, cuiwwmdu: nomen A-C ;
¢ dinidatur A B, bifaviamin D5 & cius dimidie A Dy wel
D B, aqualis [umatur E. Dico E, mediam effe,fecundwm Ang
logiam Arithmesicam , inser A C, C B.: & E, efle quogue ex
binis nominibus . Queniam A €y [uperas dimidiam A D, re-
&aD C; & dimidia D B, fuperas ipfam C Beadem velfa D €}
porfRicunm eft , dimidiam ipfius A B ,nempe K, effe mediam
propervionalem inser A €, € B, in Aualogia Arishmesican . .

RVRs Vs guiaE, commenfurabila eff bongisudine tors
AB, cumhaecillingfis duplayeric & E, Irrasiopalis eadem
ipfi A B, v in fexto finavis eft demonfirasum . L
ID & M offendemusnon aliser incaseris lineis Lrrasio na-
bilibus contingere ’ e
_SEQY V N.TVR iam feptem alij fimarif 5 in quibug e
dem Euclides demonstras de [ex alijs Lineis Irvationalibue ,
qua per desractionem generantur que inprecedensibus fepsem
Jinarys de Irvasionalibus , qua per campofisionem fiunt , cim
.&ﬂdﬁl"“mﬂ“f . LT e

PRIN-
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PRINCIPIVM SENARIORVM; "
S per. detractionem. .

THEOR. s6. PROPOS. 74. | 13

.S 1 aRationali Rationalis auferatur po-
tentia tantum commenfurabilis exiftens to
ti; ReliquaIrrationalis gft . Vocetyr aygem
Apotome. - :v. . . L.

. ‘ (oo AN :

Darranarve aRatonali A B,RationalisAC,
potentia folum commenfurabiis ipfi A B. Dico reliquam
B C.Irrationalem cflc. Quoriiam perftmnia 3.propof, : 9.
huius Iib.eft ut'AB, ad AC, a¢ —
itaquadratum ex A B, ad re- A ooy A}
Qangulii fub A B,A C:Befune ~ E
A B, A C, longitudiricincommenfurabiles ; etuntincom-:
menfurabifia quadratum ex A B, & re@angulumifub A B, 1o, decimi.
] A C.Sed’quadrato ex A B, commenfurabile ¢ft compofi-| . ..
tum ¢ex quadradis reftacufh A B, A C; ( Cumenim A B,
A C, potentia ponantur commenfurabiles , eriift quadra-} - -
taex A B, A C, commenfurabilia .. Igitur & compoficum R
ex tpfis commen furabild erit quadrato ex A C,) re@angu-y 6. decimi.
lovero {ub A B, A C, commenfurabile ¢ft reQanguium ‘
fub A B, A C, bis, Igitur compofitum ex quadracis reQa-;
{ram A B, A C, & re¢tangulumh fub A B, A C, bisconten-
tum ; incommen{nrviia fuot;ven holio propuk 144w .
iuslibri demonftranimus . E it autem compofitum ex qua- .
dratisre@arum A B, A C, zquale retangulobistub a8, 7+ fecnadi,
A C, unacum quadratocx B C. Igitur & compofitum ex ]
quadeatis rearum A B, A 'C, pei cotoll. propofi r7;, hu- i
jus hib. reliquoe quadrdte ¢x B C, incommenturabile:eft .
Cum ergo compofitum ex quadratis ie@arum A B, :A C,
-fit Rationale ; ( proprerea quod commenfurabie eft qua-1 "
' drato Ranenaliex A C,linca Rationahdeknptos ) eritqua :
'\ dratum ex B C, Lrrationaly; atq; adeo 8ciédftaipla 8 C, Ir-
' ' . L 3 rauo-
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74 |
. 69. |

o
SRR

rationalis , Vocetur autem Apotome. lunioresdicunt Re-{
fidinnim 0 i igitur a Rationali Ratfonatls auferatur potentia
tantum commenfurabiliscxiftens tati ; Religua Irrauona-
lis eft. &c. Q_,od oﬁcndcndum erat.

[N -

LT SCHOLION,.

- PorvissE T Euchcte.r pnyovure qunque hane pnpof
tionem hoc modo « . .

' § 1 a'mbaiori no&ifh;é cius,qov ex binis nomi
nibus , minus nomen auferatur ; Reliqualrra.
tionalis oft. Vocctur autem Apotomc .

N.A M cum .l B,.A‘ ¢.f f nt R,umnale: pmnm tantum
commenfurabiles; evie compofita ex

:C
A,,____,__, B ipfis Irmmnﬂln, Gue ex binis nom;

v mbm‘ d}C”“" C“l“-\' nains nomen
o By & minys A C. Auferturigitur A.C, minus nomen ex
wmaiors nomine A B, ut relinquaiur Agoome BC.

i HOA Y

THEOR57PROPOS75

ST a Media Media aufgratur porentia
‘tantum commenfurabilis exiftens toti,que
cum rota Rationale contineat; Reliqua Ir-
r:monahs eft. Vaceturautem Mediz ‘\po—
tomeprxma. e

DBT!AHA‘I"R aMgdnAB Medn AC, pa
tentia folum commenfusabilisipli A B, fitqs rectangulum
fub A B, A C, Rationale. Dicorcliquam B C, cfic Irra-
tionalem.. Q_,omam A B, A C, potentia funt commen-

‘116.decimi,
Ry

Aurabiles serunt quadrata ex A B, A C, commenfurabi

kia;; atqncadto &. compofitum.ex. ipfis commenfurabile

R clit
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erit quadrato ex A C. Bft autem quadratum ex AC,
i Media Irraiionale , & Medium . Igitur ex coroll, pro
pof. 24. huius lib. & compofitum ex quadratis recta-
rum A B, A C, Irrationalc erit , ac Medium . Bt quia
rectangulum fub AB, AC, Bponitur Rationale ; erit
1& rectangulum bis fub A B, .
AC, Rationale . Igiturincom- A C B
menfurabile” eft cong:poﬁrum ex i
| quadsatis rectarum AB, AC,
rectangulo bis fub AB, AC. Cum erpo compofitum
ex quadratis rectarum A B, A C, zquale £t ‘rectangu-
lo bis fub AB, A C, una cum quadrato ex B C3 crit
juoquc rectangulum bis fub A B, A C, una cum_qua-
rato ex B C, incommenfurabile rectangulo bis fub A B,
{AC. Quare & rectangulum bis fub AB, AC, &
{ quadratum ex B C, incommenfurabilia fune . Exiften-.
te ergo recrangulo bis fub AB, A C, Rarionali ; ‘erit
quadratum ex B C, hrationale 3 ideoqs & rewa BC,
Irrationalis erit . ‘Vocetur autem Mediz Apotome pri-
ma. quia uidelicet relinquitur poft detractionem. mino-
ris nominis lincee ex binis Medijs prima , 2 maiosi no-
mine , ut in {cholio fequenti patebic . Si igitur a Me.
. dia Media auferatur potentia tantum commenfurabilis exi
ftens toti , quae cum tota Rationale contineat ; Reliqua, Ir-
rationalis eft . Vocetur autem Mediz A potome primha.
Quod eftendendum crat. . e

P2

SCHOLION.
PorvisseT hec propofiieproponihec modo.’
$ 1,3 maioti nomine eius , quiz ex binis Me-

Irrationalis eft i Vocetur autem Mediz Apo-
tome prima. I

| dijs prima ; minus nomen auferatur; Reliqua’

v

7. fecundi,

17.decivsi.

e evm eniva. A By A €y fint Medie porentin-folum com-
L. . L 4 © mens

- P —,
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Y

38, decimi.l Irvasionalis; que ex binis Medijs prima dicsswr , cuins maius

mie fecunda.

| 4 6.:&" }.ml..
1die ponz;ntur . Igitur & compofltum ex ipfis , utrique com

;| erit & eius duplum,rc@angulum uidelicer bsfuk AB,AC,
) | ex coroll propof, 24.huiuslib Medium. Cum €Igo com-
|7+ fecundi., pofitum ex quadratis re@arum A B, A C, zquale fit re&tan

w’ch]&ribilu,cminmﬁ:q; Rativridle s evit compofira ex ipfis

S B nomen A B , ¢y minwse A €. Aufer
. A, C i tar igitar A C,minus nomien ex maa

P fori A B, utrelinguarwr B C, Me-
die Aposqme primf. e

T'HEOR. s3: PROPOS. 76.

~ SI aMedia Media auferatur potentia
tantum eommenfurabilis exiftens toti,qua
cum tota Medium tontincat; Reliqua Irra-
tionalis eft. Vocetur autem Mediz Apoto-

‘DErraAH ATV R aMedinA B, Media A C, poten-
tid foliim commenfurabilisipfi A By fitq; re@anguium fub
A B, A C, Medium. Dico reliquam B C,cff¢ Irrationalem,
Q uoniam quadraraex A B, A C, potentia commenfura-
bilbits commen furabilia {unt ; erit & compofitum cx 1pfis

SRR o2 utrique ipforum commenfurabie: |,
Eft aotem utrunque ipforum Me<?
dium, qued & rede A B.A C,Me

menfurabile, Medium eft, ex coroil.propof. 24shuius lib
Rurfus quia re@angulum fub A B,A C,Medium poniturs

Eulp bisfub A B, A C, unacum quadrato ex B C; fupera-
it compofituin ex quadratis rt&aram A B,A C, quod Me
dium eft, re@angulum bis fub A B, A 'C, quod etam Me-
diumeft, quadratoex B C. Mcdium autem non fuperac

'|27+decimi,; Medium Rationali. Non ergo quadratum ex B C, Ratio-

nalectt . ergo Irrationale , & 1pfa re@a B C; Irrationahs’.
Vocetur autem Mediz Apotome fecunda , quoniam relin-
quituir poft detraionem miciorts hominisaius, qu¢ cx bi-

nis

o——
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nis Medijs fecunda , « maiori nomine, utex Mo fequen-
ti apparchit,'Si igicur a Media Media auferacur, &c. Quod
eratofte ndeadum,

SCHOLION.
Hoc uiaml:hmma sapotnifies proponi,

S 1 ‘a'maiori nomine eivs,quz ex binis Me-
dijs fecunda, minus nomen auferatur ; Reliqua
Irrationalis eft . Vocetur aptem Medie Apoto-
me fecunda.

LYoNt aM AB, AC, Media funt potentia tansum
commaenfural iles ; consinentq; Medinm; erit compofira ex ip-
fs Irvationalis , qua ex binis Medyjs fecunda appeliainr ; ess.
ins mains nomen A B, ¢ minus A C, Anfersny igiuur A C,
Winns nomen ex maiors A B, w velingnaiur B C,. Media
Apotome feconda .,

THEOR. 59. PROPOS. 77.

S1 i reGtalinearefta auferatur poten-
tia incommenfurabilis exiftens toti , que
cum tota faciat compofitum quidem ex 1g
farum quadratis Rationale; quod auté fu
ipfis continetur,Medium : ReliquaIrratio-
nalis eft . Vocetur autem Minor .

DeTRARATYVR arela A B, reta A C, potentia
ipfi A B, incommenfuysabilis 5 Sit autem compofitum ex
quadratis re@arum A B, A C, Rationale s re@angulum ve-
rofub A B, A C, Medium . Dico reliquam B C,Irvationa-

lem'efle. Q uanmm compoficum ex quadratisre@taria AB,
A C, Raupnalc eff) reftangulum yerefub A B, A C,atq)

39, decimi

76.
7!. )

adeo,

[ —
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10.defin. .
7. fecnmds.

o, defin.

-140. decimi,

77+
7 2.

adeo,ex coroll; pu}pof. 2 4:buiusLb. & ei comenfurabilé, hoc
eft,retangnliibis fub AB, AC, Mcdii,hoceft, Irsationak ;
eyt cdpofiti ex quadratis re@arii AB, A C, incdmenfurabi
lere@angulo bis fub A B, AC. Eft auté cSpofirii ex quadra
tis retara A B, AC,zquaje rectangulo bis fub A B,AC,una

: cum quadrato ex B C, Igitur & compofitum ex quadraris

re@arum A B, A C, per coroll. propof. 1.7. huius bb, reli-

quo quadrato ex B C, incommenfurabile erit, Ponitur au-

tem compofitum cx quadratis re@arum A B, A-C, Katio-

c nale. Igitur quadratumex B C,

. . - B illiincommenfurabile , Irratio-

Al-—-—'l——' naleeft, & linca B C, Irrationa-

lis . vocetur autem Miaor, quo-

niam relinquitur poft detra&tionem minoris nomims li-

ncx Maioris , a majori nomine , ut in fcholio frquen-

ti dicemus. Siigitur a re®a auferatus, &e. Quod erat de-
monfrandum .

SCHOLZION.
St C etiam theorema hoc poteras proféni. :

St a maiori nomine linez Maioris minus

.| momen auferatur; Reliqua Irrationalis eft . Vo-
" cetur autem Minor .

NAM cum A By AC,fint potentia incommenfurabiles,

" | que faciant compofisum quidem ex ipfarum quadratis R asio-

nale s quod ansem fub ipfis continesur , Medium : erit compo-
Sraexipfis Irvationalis, que vocarur Maior , eiufqs maius
nomen A B, minns autem A C. Aufersur igisur A C, minsus
nomen ex maiori A B, ut velinquatur Minor B C.

' THEOR. 60. PROPOS. 78.

S are@areé@a auferatur, potentia in-

commenfurabilis exiftens toti , qua cum
’ rota
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{tota faciat compofitum quidemn ex ipfa-
rum quadratis Medium; quod autem fub
ipfis continetur , Rationale : ReliquaIrra-
tionalis eft . Vocetur autem cumr Rationa-
1 Medium totum efficiens. '

DETRANATVR exrela A B, re@a AC, poten-
tia ipfi A B, incommenfurabilis ; fic autemeompofitum ex
ipfarum quadratis Medium , & re@angulum fub ipfis, Ra-
tionale . Dico reliquam B C, efle Irrationalem . Q uoniam1
compofirum exquadratis re@a- C

rum A B,AC, Mcdium cft, A B
hoceft, Irsationale’s at re@an- ' ——
guium fub A B, A C,atque adeo & ciusduplum, nempe
quod bis fub A B, A C, Rationale ; erit compofitum cx
uadratis retarum A B, A C, incommenfurabile reGtangu
lobisfub A B, A C.Eft autem compeficuin ex quadratis! .
re@arum A B, A C, 2quale re@tangulobisfubAB,AC, 7. fecunds.
vna cum quadritoex B C. Igitur & re@angulum bis fub '
‘AB,AC,vna cu::t:;mdrato éx BC, iqcommg:funbﬂc
¢t re@angulo bis (ub A B, A C. Suntergo & re ulum ¥
}c)is fub A B, A€, & quadratum ex B Cr,g inc_omm:ngfurabi 27, decimi|
lia . Cum ergo re¢tangulum bis fub ‘A B, A C, Rationale | ]
fies crit.quajratufnex B C, Irrationale , & re@ta B C, Irra- 10, definm
tionalis. Vocetur autem cum Rationali Medium totum
cfficicns: quia eud quadratim additum re@angulo bis fub
A B, A C, quod Rationgleeft , facit totum compofitum
.ex quadratis re&arum A B, A'C; quod Medium exiftit.
Siigitur a refta reGaauferatur potentiaincommenfurabilis
exiftens toti, qua cum tota faciat éompofituin quidem ex
ipfarum quadratis Medium; quod autem fub i‘rastontinc-
tur, Rationale : Reliqua, &c. Q uod oftiendendumerat,

10, d‘;ﬁn.

C SCHOLION

H o C esiam modo Exclides sheorema bac poswiffee pro-
| ponere, ’ .
t

i
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4vedecimi.

78.
73-.

7. fecund;

S 1 amaiori nomine cius , quz Rationale
acMedium potelt , minus nomen auferatur;
ReligualIrrationalis et . Vocewur autem cum
Rationali Medium totum efficiens .- "

CVY M enim A B, AC,fint potentia incommenfurabiles,
c que faciant compofitum quidem ex

A B ipfarum quadranis - Medsum 3 guod
bl B sutem fub ipfic continetur o Rariona

le ; erit compofita ex ipfis Irravionalis , que nominatur R atio-
nale ac Medium potens , cuins mains nomen eft A B, minus
awntem A C.Aufersur isimr minus nomen A C,a maiori AB,
45 B Cycom Ravionali Medium sorum efficiens relingmator

THEOR. 61. PROPOS. 79. .

SI are&a reéta auferatur potentia m-
commenfurabilis exiftens toti; qu# cam
tota faciat & compofitum ex ipfarum qua-
dratis, Medium; & quod fub ipf#s contine-
tur, Medium, incommenfurabileq; com-
pofito éx quadratis ipfarum: Reliqua Irra-
tionalis eft . Vocetur autem ¢iin Medio
Mediumtotum efficiens, - - -

DerramATVR exrelta A B, refta A C, potentia

ipfi A B, incommenfurabilis; Sitq; tam compofitum ex ip-
farum cuadraas, quam re@tangulum fub

JA C B ipfis, Medium,incommenfurabileqg; com

pofito exipfarum quadratis. Dico reli-
quam B C, ¢flc Irrauonalem. Q uoniam
compofirum ex quadrarisre@arum A B, A C, zqualc cft
re&angulobis fub' A B, A C, una cum quadiato ex 8 C;

fuperabit compofitum ex quadratis re@arum A B, AC,

quod
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quad Medium popitur , rectgulum bis fub AB,A C,quod
ex coroil. propof. 24 huiush . Mid:um ct-am cft, (cum
Mcdio, qued fub A B, A C, continetur, fit commentura

bile ) quadrato ex B C. M dium autem non fuperat Mcdia
Ranonaii Nonergo quadrarum ex B C, Rauonale cft.er-
go Irrationale, & re@aipfa B C, Irrationahs. Vocetur au-
tem cum Mcdio Medium totum efficiens,quia eius quadra-
tum cum re@angulo bis (ub A B, A C, quod Mcdum eft,
facittotum compofitum cv quadratis re@tarum A B, A C,
quod Medium ctid cft . S1igitur a re@a re@a aufcratur, &e.
Quod oftendendum erac..

SCHOLION,
IN hunc modum proponi quoqs petwiffet hoc sheorema.

St amaiori nomineecius, quz b ina Media
poteft , minus nomen auferatur ; Reliqualrra-
tionalis eft. Vocetur autem cum Medio Media
totum efficiens .

QOvoNt1AM tum.AB, AC, fintpotentia incommen-
furabiles , faciantgs ¢ compofisum ex ipfarum quadrasis Me
diwm , & reflangulum fub ipfis Medium , incommen(furabi-
| legs compafiso ex quadratis ipfavums; erit compofitaex illis Ir-
rasionalis , que Ling Media potens dicisur , cuius mains no-
men A B, & minus A C. Aufertar igitur minusnemen AC,
ex maiori A By v velinguaiur B C, cum Medio Medinm so-
sum efficiens .

LEMM A,

S 1 idem exceffus Gtinter primam magnitu
dinem , & fecundam, qui inter tertiam magni-
tudinem , & quartam; erit & viciflim idem ex-
ceflus inter primam magnitudinem, & tertiam,

27. decimi,

42, decimi.

qm
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qui inter fecidam magnitudinem & quartam.

S1NT quatuor magnitudines AB, CD,EF,

G H, fitq; 1 B, exceflus inter A B, € D, aqualis ex-
ceffui KF, inter EF, G H . Dico eundem efie excef-
A I g [funinter AB, EF, quiinter CD,
Ci——Dy . GH. Quoniam1B, exceffus st in-
Er——riF sr 4B, & CD; erit AL ipfi CD,
#qudlis, Eodem modo ‘qualis erit

E K,ipfi G H . ldem igitur exceflus eritinter A I, &

| E K, quiinter C D, & G H; cum ba magnitudines illis

fint equales , fingule fingulis. Eff autem totorum

{AB, EF, ex pronunciato 15, lib. 1. idem ex-

cefius o qui inter A1, EK; quod 1 B, KF, aqua-

|les ponuntur . Igitur idems quoque exceflus. erig in-

ter AB, & EF, qyimter CD, & G H . quod el
propoficum . B
COROLLARIVM.

Ex his conftat , quatuor magnitudines Arithmeticam Analo.
giamn habentes, habere quogue viciflim Anthmeticam Analo.
giam . quoniam huiulmodi Analogia confiftit in codem exceflu,
quem ostendimis cundem efle inter primam , & tertiam magni-
tudines , qui inver fecundam & quartam magnitudines repentur,
fi idem fit exceffus inter primam. magnitudinem , & fecundam ,
qui inter tértiam magnitudinem , & quartam’, hoc eft, fi quatuor
magnitudines Analogiam Arithmeticam habeanc .- '

THEOR. 62. PROPOS. 8o.

APOTOMAE vnatantum congruit
refta linea Rationalis potentia folum com-

menfurabilis exiftens toti .
S 1 -Apotome A B; congruens autem ei Rationalis
B C.
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B C, potentia fo'um toti A C, commenfurabilis. Dicoip-

i A 3, aham Rastionalem non congruere, qua toti {itpo- -

i teava tantum commenfurabilis. St enim fieri pote(t, con-
gruatalia Ravonais B D, itave BD. ipfi A D, fit potentia
{Hlum commeafurabilis . Etquia BC, B ¢cD
Ravonaiseft iet & A G, illi folii poté™ +—t——t

tia ometirabiis, Roualis. R dnales ergo funt AC,BC, pot
tia tanrum commenfurabiles, Eodem modo erunt & A D,
B D, Rationales potentia folum commenfurabiles . Q up-
miam vero idem exceflus eft inter compofitum ex quadra-
tiste@tarum A C. B C, & re@tangulumbis fub A C. BC,
qui inter compofitum ex quadrans rk@arum A D,B D, &
re@Gangulum bis {ub AD, R D;{ fuperat emm compofitum
ex quadraus re¢tarum A C, B C, reftangulum bis {ub AC,
B C, quadratoex A B; quod compofitum ex quadratis re-
&arum A C, B C, ®quale fit rectangulobisfub A C, BC,
vnacum quadratocx A B. Eteodem modo compofitum
ex quadraus re@arum A D, B D, fuperac rectangulum bis
i {ub A D, B D, quadrato codem ex A B; cum & compofi-
tum ¢x quadratis retarum A D, B D, =quale fit rectan-
gulo bis fub A D, BD, vna cum quadrato ex AB. )
erit quoque permutando, ex lemmate antecedenti, sdemd
exceflus inter compoficum ex quadraus reCtarum AC,
B C, & compofitutn ¢x quadratis rearum A D, B D,
qui inter rectangulum bis fub AC, BC, & rectangu-
lum bis fub AD, DB. Eft autem cxceflus inter illa
compofita , fpatium Rationa'e , ex fcholio propof. 27.
huius lb. quod vtrunque Rationale fit . ( Nam ctam

7. fecunds.}

7. fecundi.

A C, BC, fint Rationales potentia folum commenfu- |

jrabiles ; erunt carum quadrata , Rauonalia, & com- ‘

menfurabilia . Igitur & compofitum ex ipfis vtrique il-
‘lorum commenfurabile eft , atque adeo & Rationale 3
! ex 9o defin, Non aliter Rationale ofiendemus compofi-
i tum ex quadratis rectarum A D, B D. ) Igitur & ex-
« ceffus inter rectangulum bis fub AC, B C, & rectan-
| gulum bis fub A D, BD, {patium Rarionale eft . Et
quia rectangulum fub AC, BC, Racionalibus poten-
tia folum commenfurabilibus Medium eft 5 evit ex cosr

! % oupo
16, decimi.,

‘22, decims.

rollario propofitionis 24 . huius b, & eius duplym , -
hcinps
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17. decimi. Medium autem non fuperat Medium Ratonali Igitur

24. decims & A C, Media , cum illi fit commen(urabulis,. Mcdiz er

nempe re@angulum bis fub A C, B C. Medium . Eadem--
que ratione Medipm eritre@angulum bis fub A D,B D,

exceffusinter re@tanguiym biy (ub AC, B C, & rectan-
eulum bis fub A D, B D, Rationale fpatium noa eft.
Sed & Rationale oftenfum eft . Quod cft abfurdum.
Ergo ipfi A B , alia Rationalis non congrut , prater
BC, que toti fit potentia tantum commenfurabilis. Apo-

tomz igitur una tantum ¢ongruit, &a Quod erat oilcn-
dendum. o

' THEOR. 63. PROPOS. 81.

‘MEDIAE Apotomz prima vna tan-
tum congruit reta linea Media , potentia
{olum commenfurabilis exiftens toti 5 &
cum tota Rationale continens.

S 1 v Medie Apoteme prima A B; &ipficongruat BC,
Media toti A C, potentia folum commenfurabilis,& re&an
gulum fub A C, B C, fit Rauonale. Dico ipfi.A B, aliam
Mcdiam non congruere,qua toti fit potentia tantum com.
menfutabilis , contineatqs cum tota Rationale, Si coim fie-
npotett, congroacalia B D, Media toti A D, potentia tan-
A~ B ¢ DB rumcommenfurabilis, fitq; re@angulg

et fub A D, B D, Rauonale. Btquia B C,
Media eft potentia folamip(i A C, conimeniurablis ; erie

funt A C, B C, poientiatantum com mepfurabiles. Simali-
ter & A D, B D, Medix erunt potentia folum:commen(u-
rabiles. Q uoniam vero idem exceffus eft intet compofitum
ex-quadsans re@arum A C, B €, & compofiium ¢x qua-
dratis re¢tarum-A D, B D, qui inter recanguinm bis fub
A C,BC, & re@angulum bis fub A D, B D, vt in propef,

praccdenn otienfum cft . Eftavcen excefus. inter haec re-
@anguia, cx icholio propof. 27. hu:us ib. ipatium Ratio-
nales quod vtrungs i Rationale (<um enim reftangulym

' ' fub

't
|



‘ ' \
#32 L IB E R _». X. 8% 3

Ifub A C,BC,ponatur Rationale s erit re&angulum- Bis fub

nione Rauonalécerit reangulum bis fub A D,B D. }Igitur
& exceflus inter compofitum ex quadratis re@arum A C,
B C, & compofitum cx quadratis re¢tarum A D,B D, fpa-
tium Rauonaleeft. Et quoniam re&tz A C,B C, Mcdize
funt potentia folum commenfurabiles; erunt & ipflarum
quadrata Media, & commenfurabila. Igitur & compofitq

Medium erit compofitum cx quadrats reGarum AD,BD.
Medium autem non fuperar Medium Rauonali. Igitur ex-
ceflus inter compofitum ex quadrans re@arum AC,BC, &
compoficum ex quadraris reétarum A D, B D, fpatium K a
i tionalenoneft. Sed & Rat.onale oftenfumeft . Q uod eft
abfurdum. Ergoipfi A B, alia Media non congruir, pre-
ter BC,quz toti fit potentia folum commen({urabilis,contin
eatque cum- tota Rationale, Mediz sgitur Apotoma pri-
ma una tantum congruit,&c. Quod crat demonitrandi.

THEOR. 64. PROPOS. 82.

MEDTAE Apotomz{ecundx unati
tum congruit recta linea Media potentia {6

tota Medium continens .

S 1T Mediz'Aporome fecunda AB,cui congruat Media
BC toti A C,potentia tantum commenfurabilis , & re®an-
oulum fub AC,B C,fit Me- ; '

jium. Dicopfi AB, altam A B C D
Mediam no congruere, que K T M
toti fit potentia rantum - E -

menfurabilis , contneatque -
cum tota Mcdium . Sienim +

lum commenfurabilis exiftens toti, & cum|

A C,BClicommenfurabile, Rationale. Arque cadem ra |

ex 1pfis utrique iplorum commenfun abile eft,atque adeo & ‘16, decimi,
Medium,ex coroll.propos. 24 huius lib. Non aliter quoque |

27.decimi.

81.
.76.

ficri poteft , congruat pfi - : .
alia _B’D.,M'cdia?ouA-D, ¥ 1 e 4
— e .M potential
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=

\es. primi

7* f'é"""‘ﬁ- 1? J[.,;l ﬁTG T, BC,=qualcelt retangulo|

24. decimi. ur,erit & A C,ipfi porentia commenfurabilis, Media ) crunt
16. decimi, sompofitum ex ipfis commenfurabile cft utrique corum s

23. decimi. nalis ipfi E E,longitudine incommeniurabilis. Rurfusgquia

i;.dm'mi. Ranenalisipfi-k 1, hoceft, ipfi E F, longitudine incom-

10. desimi. incommenfurabile re@tangulo fub A C, BC: BR} autem

potentia tantuym commenfurabilis , fitque re@angulum fub ||
AD,_ ‘B D,Medipm- -Exponatur Rationalis.E F. ad quany
agplicetur reGangulum E G, .iequale compofite ex qua-
drags se@arum A€,B € 5 &adcalidem EF,alud E 1, ap-
. plicetur mquale quadraro!.

P B R S | .

A;_'_‘._]E'__;,E_,D, . ex A'B. Et denique abud
ok oH M E L, ®quale compofitg cx
ST ] - quadeaus re@taraA D,BD. |
2% B LESTRENTRNIS B 1 %Onlanngltmcompoﬁrﬁ

Ay B s . ex.quadratis re@arum AC,

4, bis fub. A C, B-C, unacum;
quadrato ex. A B ; erit K G, @qualeai, quod bis continctur
fub AC,B (. Eademque mado crit K L,xqualc ei,quod bis
¢otinetur fub A D, BD. Et quoniam A C,BC, Mcdiz funt,
& potentia commenfurabiles ; (cum enim BC,Mcdia pona

& earum quadrata Media , & commenfurabilia.- Eige &

atque idcirco & Medium, ex coroll. propos. 24. huius Lb.
Igitur & E G,quad illi compofito xquale eft, Mcdiumeeft ;
quod ¢um applicetur ad Rationalem E F,erit E H, Ratio-|,

reangulum fub A C, BC, Mcdiunreft; etit ex coroll.
propos. 24.huiushb. & eius duplum, nimpe K G, Me-|
dium : quod cum applicetur ad Rationalem K I, ent K H,

menfurabiis . Etquia A C, B C, longitudine incommen-
furabiles funt , eftqueut A C,ad B C, ita quadratumex
A C ., ad re&angulum (ub.A C, B C, utoficndimus lem-
mate 3.ad propos. 1 g, huiushb. er.t quadratumrx . A.Q,

quadrato ex A C, commenfusabile compofieum. cx. qua;
diatis re@arum A C, BC,hoe cft, re@angulumEG, (cum!
| cfum re@a A-C,-BC, ponasitur poteqtia commen{u abikess |
{ erunt & carum quadigta commenfinabilia, Jgitur & SO |

16, decimi, pafitum ex ipfis commenfurabile ¢t wrique ipforum,sem; .

i pe'guadrato ex. A C. ) & rp@angulafub AC, BC,comenfu
' ‘ tabileeft cws duplumgnidchicet K, Gulgisus & EGaipl 4 G !

incom.

— o o o
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ratoné.ci EG, K G, langitudine incomenfirrabiles funt;Sed

tastum commenfurahiles. Q papropter ckm ex Rationa-
li E H, auferatur Rananalis KH, poteptia folum commen
furabiisi i E H, erit E K, Apotome,& illi congruens X H.
Similiger demonfliabimus E X , Aporomenelle, X illi con,

ﬁmit re&a linca Rationalis , patentia -folum commenfura«
disexiftens toti : quod eft abfurdum . Voag camn. tanta
congruere , demonftratum eft, Jgitur Media. 1A patomse
fecundz una tantum congruit, &c. Quod erat demon-
firandum. e

O W A O TS SEY
EOR. 65. PROPOS. 83.

*y
. . (X0 1 3 P T

T

-;MINORI unatantum congruit recta
linea potentia:incommenfurabilis exiftens
toti;& cum tota faciens compofitum quidé
exipfarum quadratis Rationale; quogd ausé
{ub ip(is continetur, Medium. -
.18 17 Minot AB;& illitorigruens B C, tod .AC,poen-

tia incommenfurabilis,faciensquc compofitunrex quadratis
. | re@arum A C; B-C, Ratignale ; & re@angulum fub AC)

gqureadem-prafter, Sivemm , fifiesi {5 »L
poteft;aliatongruens BD toti AD,po- - A B B
tenua incomenfurabilis,fatiensqs «Spo-

Lﬁ'n'a-qii:dé ox quadraris refarivAD, BD, Raiobale, 5} redty-
gulii fub AD;ED,Mediit. Q wonid igitur,ut in propef- to.

tisre@arii A C,B C, & compolitum ex quadraris rcasum

ambis fub A D), BD:. Eft agtem exceflus inter ilia convpoli>
Al; fpatium Rarichale ,ex [holio propof.. a 7 skuiuslibst; |

incommen(urabile.eftjcx iisy qua in £holio propos. 14. hu-|
iuslib. docuimus. Re@eigitur BH, KH, eandomm habentes:)

& Rationales fune oftenf . - Rasionales ergo funt potentia |-

gryentem. K M. Noa igitur A potoma una @ntam conx| - |

‘BGCy Mcdium . Dico.ipfi ‘A’ B, aliam non congrdere., | -

deman(lratd efl;ide exceflus cft inter'compofitd ex quadra|

AD;BD, quiinteydedanguli bis fub AC,BC, 8 refampy-§ -

10.decimi,

y4.decims.]

8o.decimi.}
e

8.23
77-

M 2 quod!
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; qued utrunque R ationale ponatur. l:g,in;r & exceflusinter |
! reGangulum bis fub A C,BC & re@angulum bisfub A D,
{ B D,fpatium eft Rationale . frd & non Rarionalee@t (Ca'
i enim re&angulum fub A C, B C,pona-

‘ ; tur Mcdium,erit quoque ex coroll.pro-

! pof. 2 5. hurus lib. cius duplum , nempe
' re@tangulum bis fub AG,BC, Mcdium Simulirerque Mediit |
"erit retangulum bisfub A D, B D. Quare unum non fu- !

29, decimi. perabit alterum Rauonali. ) Quod ert abfurdum . Eigo'!

83.
78,

.1pfi A B,aha re@ta prater B C, non congruit potentia toti|
| incdmenfurabilis,&c. Minoriergo una tantum cogruit,&c.'
t Quod erac demon ftrandum. ‘

THEOR.66.PROPOS.84.

EI, quxcum Rationali Medium totum
facit, una tantmm cGgruit recea linea poten-
tia incommenfurabilis exiftens toti, & cum
tota faciens compolfitum quidem ex ipfa-
rum quadratis Medium; quod autem fub
ipfis continetur, Rationale. :

$ 1 T re®tacum Rationali Medium totum faciens'A-B,
cui congruat reéta B C,totu A C,potentia incommenfirabi
lis, faciensque compofitum quidern ex quadrans re@aium
AC,BC,Medium,re@tangulum-uero fub A C,BC,Kanona
le. Dico ipfi A B,aliam re@am non congrucre , quae hee
cadem faciac. Sicnim fieri poteit , congruat apfi alia’ re@a;

‘ B D,tou A D, potentia incommerifura-|
A B cCcD bilis,faciensque compofitum quidem ex|

—t—— quadratis re¢tarum AD,B D,Mcd.um.%
reGtangulpm uero fub AD,B D, Rationaie ;” Quoniamgi.
tur, utin propos gcwoftenfum eft, idem excefius efbineer|

ex quadratis rearum A D,B D, quiintef re&atgulum bis’
fub AC, BC, & re@angulum bis fub A D; B D. Eft autem
exceflug

compofitum ex quadratis reétarum A C, BC,.&compafira | .

|
|



BRL ISBERS. X: M58 o

ércefTls interhae e du;'f:‘s'ﬂum‘ Ratidndle, wrimprok
pof- 81 'd&monﬁrau'ﬁn.:lg." ‘Bedeur & L
pofira Apatiu Rationale eft nfedtadfon (R idnive ofk iy
Adirhque fie Médiuw:Melium enim Medium non fupe-
| rat Ratiofialii “Q #6d'efaburdum . Nop ergo ipfi A B,
-alia re@a§ quiamx C,mng*ucrjitcrﬂa-;gtﬁmmmnfu-
! pabilis ,Bec. € wavé ci; queticund Rationali Medium totum
ﬁ&&h‘na‘zanmm"cbngrmr,&c. Quod esat demonfisandia
LA £ TS Ao e e { . Pt
Y] T NI Lyl { VT
St THAE OB“SZI P_.-!.I{'OP' 0 S.'&S: )

E YRR TEYs BRPR JoR T SO, . T 4
LEL, qua cum-Medio Medium totum

o om ot

tentiaincommenfurabilis: cxiftens to'ri ; &

qindra,ris Medium , & quod fub ipfis con-
tinetur Medium , mcommenfurabileqs c6-

pofitg ex ipfarum quadratis.” .
“§-0r te@a AB,cum 'Medic Medium totum facierss , ipfi
wero c'dﬂgrucﬁs B C, roti AC,pqgéngia tnéommeéntiirabilis,
faceasque & dompdficum ex qiiadatis re@tarum AC,BC,
Me’d’-ﬁg’f ,’& re@angulum fub' &'C; B C, Mcdittm ; incom:
'menfurabileque compofito B selobatny
ex qua’graxis reftaru n A C.. |, A— CI ,q ]
BC. DioipiABfalam i % - H UM
'non congrucre , qua gadé .
hxc facia§. Sienim ’ﬁ&‘lﬂp?- P Ri
teft , congruatipfi re&galia . T » A
BD,coti A D,potentiaineg. * P N L
menfurabilis, itaut&com "Ij C @ fond
pofitum ex quadratis re@arum AD,BD, Medium fit, & res
r&angulum fub A D,BD, Medium quoque, acincommenfu
rabile compofito ex quadratisfe@arum AD,BD. Conftru
/&:s autemijfdem,, qu;imprépos. 8:. quoniam compofitii
ex!quadrats reGarutn AC,BC, Medium cft; erit etiam EG,
o M 3 il

ficletma et congruit 18 Hfegpo

RICH

84.
79

exceflusiinoer ihacoms |

cttin tora-faciens & compofitum: ex-ipfard|.... ..o

T

7.decimi. ],
e
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1 4.decimi,

10.decim.

7 4 decimi.

ro. decimi, Qu

| T Mokioms. Redbe giomt L if, Ratigoni e Py
z;.l«im'.l Bm’ﬂh‘m usabilis.- :llrfnsqnia x;t&'ﬁiﬁ.!

gulum fub A €, BC, Modinm eft; ot S cinsduplum K .G, °
S <. Medige . lgitur & sela-
B ' KM, Ratiomaljs efl, Jangitn |
s .Ahrr-t——?—ll) : ‘dhnciyﬁil-',incoqu:c'fﬁn{
g K H M :abdis‘..;.q;r_j;‘?g.ghi
g . . >eqmmenfurabile ¢ setam!
k :iofub :'C, B C, cum si- |
'y )y 1a hpius{e duplam 5atre
P LAy &h?nl’nm fubAC, BC,
T % .. . .iocommenfurabile ponitur !
T ©s Ol corfipefitotex quadrhds re- |
8amym-AC,BC; emquo?uc K -G cidem compafitg’s
‘hocéft ,ipfi E G, incommenfurable; Ac proptcreg_'r‘eg'z‘
EH, K H, candem habentescum E G, K G, ratidacmy, |
Jongeudine incommenfurabiles funt . -Sed & oftenée: fupt '
Rauonales. Rationales ergo (unt potentia folum commen
furabdes .- Q uarécum ex Rationahi E H, auferater' Ra-
tionalis X H , potentia folum tommenfurabihs ipfi E H ;
ciit E X, Apotome, & ci congruens AH. Non aliter often
demus EK , effe Aporomeri, & citongruentem efle KM,
h:nc?mr.\pommz una antum reta congruwit, &s.
¢

r

ft abfurdym, Vnam eum tanium congrucre de-
monftratum efk . Igitur ci, quz cum Medio Medium to-,
fum facit, una tantum congemit, &c. Quod crat olten;
dendum. ) ’ :

PRI L
"DEFINITIONES ‘|
G TapTiae
~Xro0s1TA aaji , & Apotoma ; ﬁtothi_ui

potfit,quam congracens, quadrato reCtz linex Gbi lon:
gitudioc commenfusrabilis, . e

| '). . . I.

- S I quidem tota expofite Rationali_ﬁtl
: longi-

e




fit longitudine commen(urabilis ; Vocetur

R IB ERS. X. PO8 ' 92

T,

longitudine commenfurabilis; Vocetur
APQt?lnelpvrlma. R v '] g’_} g'f- '\J: .~.\'
s EER I  § IREBREA LIRIR e

NPT R TR PI

ST uero congruens cxpofite Rationali

Apotome fecunda. . . ..
T PIII:' li'1:L:fJf ;

]

Q_V O'D i neque tota; neque ton-
gruens expofite Rationali fit longitudi-
ne commenfurabilis; ' Vocetur Apotéme
tertia.

Sl . c D |
R v & s v s fitotaplus poffit, quam congruens , qua.
drato rcQz lincx fibi longitudine incommenfurabilis, -

coe el . ' S L CON TN
RS § § § A

. ST quidem tota expofite Rationali fit

longitudine commenfurabilis'; - Vocetut

. R PR

Apotomequarta. . . %7

oy

3

. P
v P TN
. JEE S v

- ST uero congruens expofite Rationa-

M4 VL

li fic longitudine commenfurabilis; Voce-
“|tur-Apotome quinta. ‘

BERR - <~y




85.
8o.

6.decimi,

fat A B, A G,non : Exponatur Rationalis quapiam D, cui

. PR EVCLID. GEOM 2%
p T e ;VL o

[4

- I TN
Q_V O D fi neque fota, neque con-
gruens expofite Rationali fit longitudine
' commé{urabilis; Vocetur Apotome fexra.

R TR 4
.

T b T

TR eHOLIONS T L

Now aliter colligitur numebus bavum fex A potiviarum;
ac fuperius numerus fex linearum ex binis nominibus fuit col-
eflus . Sunt enim [ex he 4 posome, refie linee que relin-
quunswr poft desraltionem minorum nominum ex masoribus no
minibis fox lineqrum, que ex binis nonsinilpes dicumsar , v: ex
 definis ionibus eff 8$r_/}i;uum . . -

PROBL. 19. PROPOS. -86.
INVENIRE primam Apotomen, |

R 3 #¥ % "8 ducbus numérls quadratis AB,C B, w
in fcholto 2. propos.29. huiuslibri docuimus, quorum ex-
ceflus A C, non fit quadratus;s ita ut AB, C B, proportio.
| vonem quidem habeant,quam quadratus ad quadratum;

. " Jongitudine - comoenfuralfilis fic
A.....€....B RFEriqEF, cicommenfuras
A:D ot o billsfit Ratiomali D, Rationalis,
:El 'g ) p' Fiat deinde itndmetus AB;ad nu

S e merid A C, itapef coroll. propos.

: €, huiuslib. quadratumex E-F, ad

quadratii ex GF. Dico B G, ¢ffe pnmam A potomen. Quo
niam quadrataex E F, G F,proportionem habentia, quam
nameri A B, & C , commenfurabilia funt ; Brunt & re@z
E F, G F, commenfurabiles, faltem potentia . Cum erge
K F, oftenfa (it Rativnalis, eric & G F, Rationalis. Quia

ucro A B, AC,proportionem non habens, quam - qiadran |
B nhumeri;

et i e 4 e st At e e oo imme e = mrat
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numeri ; neque quadrataex E F, G F, proportionem habe-
bunt, quam quadrari numeri. Incommenfusabiles ergo
funtlongitudincre@z E F, G F . Rationales ergo funt EF,
G F, porentia tantum commenfurabiles ; atque ideirco reli-

! qua B G,Apotomeeft. Dico & primam efle. Poflicenim

re@a E F, p'lus quamre(ta G F, quad-ato re&tz H. Et quia
eft ut numzrys A B, ad numerum A C,ita quadratum ex
EF,ad quadratum ex G F 5 erit per conueifionem  rationis,
ut A 8, ad C B ,ita quadrarum ex B F, ad quadratum ex
H: Habent autem A 8, C B, proportionem , quam numeti
quadrati , lgitue & quadraraex E F, & H, proportionem
" habent, quam numeri quadrar 5 Ac proprerca re@te EF, &
H, longitudine commenfurabiles funt. Quoniam igitur
tota E F, plus potgft, quam congruens G F, quadrato re-
&z H,fibi longiudine commenfurabilis; eftque tota eadem
E F, expofitx Rationali D , commenfurabibis longitudine ;
erit E G, ex defin. prma Apotome. Inuenimus ergo pri.
mam Apotomen. Quod facicndum erat.

PROBL.2oPROPOS.87.
'INVENIRE fecundam Apotomen.

R e P ERrTI1S duobus numeris quadratis A B, C B,ut
in propos. pracedenti ; expofitaque Rationali D, fumatur
¢ilongitudine commenfurabilis GF; cntque GF, Rationali
! D,cémcnfurahil!s,llmonalis quogque ., Fiat dinde ut nume

rus A C,ad numerym A B,itaqua A.....C . B
dratumex G F,ad quadratym ex Trrte e

E F,per coroll, progos. 6. huius li- pf""{;"—"'—f‘
ybri . Dico E G,effe fecundam Apo ——
|tomen. Quoniam quadrataex G F,EF, proportionem ha
ybentia, quam pumeri A C, A B, commenfurabilia. funt;
{ Erunt & re@2 G F, R F, commenfurabiles, faltem poten-
Itia. Cum ergo GF, ficoftenfa Rationalss ; erit quoque EF,
+ Rationalis. Q uia uero numeri A C, AB,atque adeo & qua
{drataex G F, EF, praportionem non habent ,quam nume
\rquadraii; crune GF, E F, longitudine incommcn(ura]bl-

o3,

—

9. decimi,

74 decims.

9.decimi,

86.
81.

6. decimi.

t
|
i
{

9. decimi, !
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., les. Rarnonaleserpo funt G F,E F, potentia folum com!
{ 74-decimi. menfarabiles ; 1deoque E G,reliqua, Apotome cft . -Dico
i S & fccundam cffe.” Poflit enim re-
Jhec..lp G1EF, plugim GF, qua
o ) deo B Quoniam crock
~atA G, B, ira quadratum
: E.q;'m-. thF,adquzdratumthEF;&
' <conuertendo,ut AB, ad A €, ira
quadratum cx EF, ad ‘quadratuin
ex G F :'Oftendemus iam , ut inanticédenti propos. ré-
. @am H, ipfi EF, loagitudine cfle commenfusabilem .
", Quam ob rem cum rota E F, plus poffit , quam congrués
G F, quadrato re@= H, fib? loncitudine’ commenfura-
bilis’ , fitque comgruens G ¥, expoficz Rationali D , Ion-
gitudine commenfurabilis ; erit EG ; ex defin, fecunda
! Apotome. Inuenimas crgo fecundamy Apotomen . Quod
erat faciendum . N o
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8. PROBL.21. PROROS. 88.
tomen., o ' 1

R er 2 & 7 v 5 duobus numetis quadratis A B, C B, nt
. i prepof. 86.fumatur alius numerus’t, ut m propos. s +.hn
P " ius hb. docnimus, quiad nenrrum
‘Al ..syC.,:,B. ipforum A B, A C, preportio-
I .. nem habedt, quam quadrarus-ad
Teeee quadratum‘.i Expefica :rindBt Ra-
NIy tiopalt D, fiat ut I, ad AB, ita
f.._'..L._.I-‘ " 'quadratum ex D, ad quadiatum |
Bt exE F, yer coroll. propof, 6. hu-
’ ius Ib. Eruntque quadraca ex D,
6, decimi. & B F, proportionem habentra,quam numen L& A B,co-
‘ -~ | menfurabiha; atque 4ded & re@te D, & E-F , comenfu rabi-
les, (altem potentia . Exiftente ergo D, Rationali, erit &1
E F, Rauonalis . Etquia numeril, & A B ac propterea |
e qua-:
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 BASLIBER 5 X. MY o4

'\\ quadrata ex D, & B F, pu'oporu"t)ncm non habent , quam
numeri quad:ati; eruntre@e D, & EF, longitudmc in-
commenfurabiles. Rurfus flac ut A B,ad A C,ita quadra-
tumex E Fadquadratumex G F, ex codem corollario
propos. 6. hy:us libti . Dico E G, efle tertiam Apoto-
i merr J'Q woniam quadrata ex EF, G F, proportionem
jh‘abéﬂ‘(’ia’;’,A éﬁ:ﬁ'm numeri A B, A C ,/ commenfurabilia
| funt 5 erunt & reéte E F, GF,commen(urabiles , faliem po
temia. ' Cum ergo EF,oftenfa fit Rationabs, erir & GF,Ra
{ tionalis;'cum it ha¢ fic commenfurabdis, uc demonfira-
{uimus. Et'qiia A'B, & C, arque adeo'® quadrata’ex E F,
| G F, proportionem non habent; quam ,pumeri quadrati;
Erufit re@2 E F,G Flongicudiné fncommenfusabiles,. Ra-
tionales erga fung E'F; G:}', poteritia folum commenfurabi=
{les ;  Ac prapretéactim éx EF,auferacur G F,potentia illi fo
luri e furdbihs; reliqua EG, A poroine exit. Dico'8 ter-
| tiamt éffe .  Q uohiam eft ke J;ad A B, ita quadratum ex D,
{ad quadratum ex E ¥ & ut AB,'ad AC, it ghadratum ¢
{ EF,ad quddvatam ex GF; erit ex 2quo ut I,ad AC, ita qua
dratum ¢k D, ad quadratum ex'G F. Non habent gutem
| nunferi 1, & A C;, proportionem quam numeéti quadratl;
| Nequeigtarquididta ex D, & G F, proportionem habe-
1 bufit ; quam’rumeri quadrati .- Sunt ergo re&te D, & GiF,
longitudide ‘ihcommenfurabiles. Ofenf fant autem &
| D JE'F Notgitlidie incommgnfurabilés ."1gitur neutfa

ipfarum E F, G F,IOnp‘itudmc""cO'rﬂmcrifdrabﬁis":ﬂ “expo-

il dratotefte H : Oftendemusque, uc in propof. 86. retam
| H, efle ipi E F , longitudine commenfusabilem . Q uapro-
prer cym tota E F, plus poflic quam congruens GF,
quadrato re@tx H , longitudine fibi commenfu-
. gabilis ; &, neutraspfarum E F, G Flox.
‘.. gitudine commenfyrabilis fir Ratio-
' nali D , expofit ; erit ex defin,”
EG, tertia Apotome. In-
uen:mus ergo tertiam
Apotomen Quod
faciendum -
erat.
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‘| fire Rationali P.. Pofficiam E F, plus quam GF, qua-|
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9. decimi.

6. decimi.

9. decimi.

74 decimi,

ra

9. decimi,

-
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'88

e 'defin B

i §clE B Jfonouudmc ;ncommcnfy rabilis ,.

nPBOBL. 23.PROPOS: 89,
INV ENI R E quartam A,potomen. :

"Ririr TI1S duobus numeris A C;,C &.pmut AB,
ex illis compofitus adncurrum lpforum p{ogomoncmha
at, quam quadﬂtus ad quadratum,, per ea, qu in fcho

, Jxo; propos. 29. huxuslob docuimus ; exponagur . .Rationa

- ~ lis'D,cui longitudine commenfura
Ao $ é‘ 3 B . bilis f'tEl-,zmq;proptesca & BF,
_Rationals Hl‘x‘odﬁrchqun ﬁant,

"4 ; g_ uz in propof.. 8. oftend
¢ 51 F 2( b,EG, ¢ fle Apptomcnﬂ%xco

artam cflc .. Poifit p. EF,plus|

f quam G F,quadrato rcazqﬂ Et quia clturABadA.C,:
- Tita quadrapumex E F,.ad, quadratym ex G Fs- q:gpcr
. iconuerfionem ratiogis , s A,B.xad CB ,.ita quadratym ex
| E F,ad quadrarugy ex ", Cum'ergq A B, & C B, paapor-
] nonc;n non habeane , quam numcnquadran;c(,ynt Teé
{9 Ja-nm. fg F&H

{g mtudmc mcgmmcnfurabllra,
us poteﬂ quam congruens,

) ‘tyrrota
que e3dsm

‘jotaEF, éomm)cnfurablhs longitudine, Ratlon er 5cmcx

fluarta Apotome. Inucpimus, crgp qu’ftﬂm
rﬁ pozomcn . Quoderat faciendum . - . o,

THEQR. 23 PROPOS 9o.,

'
LI

IN VE NIR E qumtam Apotomm.

REePERTTS, ddpbus pumeris A'C- CB,utm ropof

pracedenti’, ﬁai“conthu&lo,utm propos. $7. hoc cft, fuma
v ‘thr G Flong-tudine commcnfura

A......C...B ?lh‘ Rationali Dj&c. Oﬁcnd&mus
D t——++—_ clgoutin propof. £7. E G,eflc A-
'.E l—og——-iF . goromcn d D:r::o & fecundam cffe.
offit enimE F,plusquam GF,

‘ quadiato re@tz H. Et quiafimiliter, ut in propof 86.0ften-

dcmus

—————— i e PR
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demus , per conuerfionem rationis, cffe uc A B, ad C B,ira
quadratcumex E F, ad quadratumex H; eruncrurfus, uc
in propos.antecedenti , 1e&e E Fy & H, longitudine incom
menfurabiles . Q uia ergorota E F, plus poreft, quam con
gruens G F,quadrato re@x H,fibi longitudineincommen-
furabilis 5 eftque congruens G F, Rationah D,commenfura
bilis longitudine ; erit ex defin. E G,quinta Apotome. Inue
nunus ergo quintam A potomen . Q uod faciendum era,

PROBL.24.PROPOS.91.
INVENIRE fextam Apotomen .

ReperTts tribusnumeris A C,CB,& I,utin pro.
pof. s 4.ita ut A-B,ad neutrum ipforum A C,C B ; & 1, ad.
neutrum ipforum A 8; AC;proportionem habear , quam,
quadratas ad quadratum : expona
tur Rationalis D, X roliquatiant, A.::....C....:B
Ft in propos.88. Oftendemusergo 1

imilicer , utibj, D, & E F, longitu
dinciitidsmmenfarabiles (0 5 & i Br R LIF

E G,Ayotomcqcﬂi:.bjco & fex- B

tam cfic"Nam utin propof. $8.¢runt D, & G F, longitu-
dine quoqueincommenfurabiles; Aiqueadeo neucraipfa-
rum £ F ; G F ,Jongitedine commenfurabilis eft expofite
Ratiosdli Ds Podivam. EF, plus quam GF, quadrarg re.
G H,quam aficndéglus,ut in propos; 89. lopgitudingin-
commenfarabilem.¢flc ipl E F, Igituricum tdta E F, plus
poflit, quam pongrugns G.F,quadraroke@z H, fibi long:tu
dinc incomthen{urabilis, & neutra ;prum E'F,G F,loogi|
tudine {it commenfurabilrs Rajoaah D ; crit exdefin. EG,
feita- Apotome, ¢ Inuenimus crgo fxilin A potoisicn
ngd-cxzzﬁc_imdumw R R

' N

e o SHCH oLION Q
TS TY] PRSI T TN ¢ N
; . TS S S