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 AD LECTOREM.

a3 )a-, E N E & abundé fatisfe.
. u g ‘N cit Clawins fludio mathe-
A ROW matice arasis fua ; guanda
I [cientie, omninm candidif-
fima adeo iacebant inculte 5 asque ne-
gledde , vix vt nomen, Geometria pu-
vioris extaret. Andiebatur quidem in
Scholis, & in Pofterioribus ab Arifie-
zele fepins vepetebatur geometricum
illud,quo. affevitur; Tres angulos cu-
-jufcunque Trianguli zquajes. efles
.duobus reis: & farsaffis nomen tri-
-anguli adbuc agnofcehatur ;. fed quid
effet, tres angnlos effe equales duobu,
-vedlis, vix erat qui.explicaret, ¢ for-
taffis nemo qui demonfirares. . Eadem
© woces feriere quogue nom Jemel AnTas

 Glany aquead Geamesrisarigm.oliz




4 Natura faltasetiam vitlneraiere -
/zon tmm fonos, fed verborum fenfum,
[ersentia eiperecupiebant.
()IMVL l.zm?gim”gzjtumque ffltﬂtum
,mde/n P.Petrus F onfeca quo tunc
Conimbiice* vikbatur. Magiftro in
Philofopbia (& cnins mibi poflea ad
initinm buins [eculi conrigit interef-
Jeexequijs Olyfsipone) eum in com-
munem Collegyj-bibliothecay fid K-
clidem illictiam din latitineid s ta-
lemque bofpitem aiide expeitantem
amandat . Negue opas fuit longo cir-
cuitn: vitro flatim feipfum [uaque
ei obtulit obfequia Euclides; tredecim
Elemennorum libros coram expandits
Propofitionem Ariftoteliita , vt dixi-
mus »< familiarem , aditrigefimam [e-
eundam primilibri legendam prabuit, .
leCtam explicasit . eamque vationibus
adeo enidentibus.confirmanits nibil vt
amplius duby fupereffe videretur.0b-
Bupnit plimumChanius tantam agno-
[eens,in re tamdiffeesli,facilitatem, &

clarzt':m:m takixmy m tanea ofcurirace;
[V PN
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! eoque flatim amoris affeltn Enclidem
' complexus eft, vteins amicitiam pun-
quamampliusdepefucrissimmoid ome
ni conatu prockraritenm vt locunr ob-
sineret apud-omnessquens aprd Yeum-
plffimam inuewerat. . - - o
Nibil igitur cunéiatus, illico ad in-
Saurationem Geometrize iacentis fefe
accinxit; prima eius fundamenta: ac-
curatiffime recogmauit ; infirmioravo-
uis fabfixullionibus corroborasiticol-
¢ lapfarcflituit; & quicquid feré Elemé-
‘torsm reperit.ab alysadditum,id-om-
ve quamdiligentifsimé duos in tonios
-diftribuit:vtque Geometria quampri-
-mum fuccurreretsdedicinlucem vtriq.,
deditgue iterum iterumq. copioffores »
Luo autem bono,quone Leflorumemo-
dnmento,non.dico.illud certnm.efts fa-
tim venuftiorem folidioremq.’ compa-
v raiffe in publico Geometyiam . De me
 fatebor libenter , eius me le(fitatione
_ #equifiniffe:Yiguid bifce.in Difciplinis
-aﬂzqu»mfum > - puto, nifi mea.mee
" fallas sonfsientia, aliguid osiam animi



Jui in me transfudiffe ; vt ipfe quo-
quein bac findia aliguid operis cone
fervem, rerumq. mathematicarum fln-
diofis, fi quo modo poffem, prodeffem.
.- Sed ante omnia vifum ef# [ubueni- .
ve; non tam aliene quam domeflice ne- -
 ceffitati , quam nemo eft qui non agno-
Jeat « Nam fine fundamétis, fublimio-
ra.prafevtim edificia quis diu fare pof-
fecredas? Commentarios Clauij omnes
sommendant : [ed quotus quifqsie cft
qui eo fruatursquem commendatt Non
, quidem dcerant viuente adhuc Cla-
#i0, Clansf: fed eo iam ante annum fe-
ptimum [upra decimum fublato é vi-
sisy Librorum etiam. capit fentiri penn-
via 3 eflque fpes perexigua editionum
-yeltbumarum . : :
" Reite igitur. Germania Euclidem
denuo Latinum fecit exGraco. Dua-
‘€U OMIf3Is ifs, qua rarius attingun-
- tur in Scholis, ea faltems alimenta qui-
‘bus Geometria iunior putrivi folet,pro-
‘widit (ibi. Idem fecit Ferraria. Sniv
& Neapolisicr cnwm Nmpqliw.i';ter_-_
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Ja Sctrola matirematica fmibbus'fub-
Jidis Juam wellewrionnre tacflatem .
“Ego Romam & Romansm Gimus-
“fium wppello 3 owed -liset prarer Gla-
Hiin.bist difodplinis Bolforewp alium
“hequd debear adwmittery, nelue Adami-
“tat, Clafiolanms'tamson aliquem traiy-
‘biliorems oprimo iyreexoptar. - .

" Qyarevt defidersjs,iné: dicam que-
“relis tam a3 tantlem finisimpona-
tuvs en ipfe quogsuphss profeyosn. lu-
cene Elementornre:Kuclidés, & Com-
mentariorum Clauyj Compendichum :
wimirsim fex libros prioves , cum ali-
qua pirte vndecimi : hoc e ; vaque
qudtainis audire confuenifite.. Argue
ftanon erit qued & Germaniay> Beigio
aliffq; panibusetiam. Italie buiufmo-
di -auxilia exoretis . - Downi - habebiris
Clauiolum, guem defideraftiss habebi-
tis etiam foris,qui vos vbig;comitetur;
quine andita in publico,repetat in pr i-
uato,r paucioribus veferatiua plari.

bus verbis inge(ferat Clains major .
Neque videri debet alicwi falkum
S male, g
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" male; quod bic prepofitiones demon-
* Rvationefy; recitentnr fiylo non proe-
Jus'Clagiano . Nam bac [unt. propria
- Gempendiorum prisslegia. Certe bre-
sior.eft ; & multo clarior Propofitios
ane fimul proponitur & fimul per fi-
Yuram explicatur . Ita Pappins Ale-
~ xandrinms in fuis Collelionibss , ita
alii complures magni Geometre . In-
moClanius ipfe bac ipfum facit imme-
diaté poft \Prapofitiones abfoluté pe-
fitas, antequam demonfirationss. ag-
. grediatwr o SRR
Numerus vero Problematnwm aique
T heorematum omnino fuit vesinédus »
‘me citata d citatisdifcrepareptinon ta.
men opus fuit obfernare.ordinem -ip
omuibus exndem. Saltem in guarto-li-
-bro,vbi agitur de Infcriptione,&r Cir-
cumfcriptione figurarum , melius fuis
‘aliguas coniungere, quam feparaye, vt
praxes 5 demonfir ationefque omnibus
“effent communes
Denigue boni , vt [pero, confuls:
Claninsmai ora & vemam dabunt fin-
diof
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diofi LeYoves s fi oo ultéroue in loce
Glanins minor demonfiratisnculam
aliquam fuam fubfituit non fus; vt .
fattam eft adprimam , & fecundam
ndecimi : qua quia alioquin videhan-
sur vrgeri varis-inflantiis, indigebie
aliguo fuccurfu ; & quia per f¢ funt
notiffime s & in pracedentibus libris
Juppofitaspeterit ctiam penitus omis-
ti. Sed de huiufmodi iudscent o ltio-
ves . Ego id prafiare Deo adiuwante
conatus fum; quod Studiefis vtile,gra-
tumaque fore, & finceritati Geometric
confonum exiftimani. . . -
D@ Problematibus id folumipofire-
mbd Joco aduerto ; ok effe quidem hic
svaliara pro dignitate , [ufficienter ta-
Moen que-ad vfum quem babent in - Ele-
mentis,qui in eo potifsimum cofiflit; vt
omnia slla que ad domonfirationere
T heorematum affumuniur, certa fint,
¢ explorata . hoc e, vel ex Princi-
piis » vel ex aliis propofitionibus pre-
wonfiratis dedulta .
Cum verg eadem. Problemata tra-
S T an- g
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k &mtnrparfe, & gratia fuslongedli-.
| tenfa habet corumrtraltatio-.. T wnc.e-.

. nim Geometra non debret effavontencns.

ymiflreffe vnam, wam, ramd; qualens

Cungue:; fddcbetmm]p:cms a
‘tentare qlures aditus:s & ex-onmibus:
Semisisillamfeligere ; gunapbaninsy &5
- compendiofius , ad folutionem Proble~
 satis intellewm praicnm deducnt. .

' Iure dgitur fuo. vidensur. Priblemata
poflulare. Gpufcnlnm fuum .. Er fana
per me obtineaskices, dwmodo per gra~
tiam eius licear, fine: quo nibillices.qui
fisut capit fauerc. inchoatis s. fic beng

faubat P"ngdﬂbw. frevi porexit uthoc

“Opufculum, quod iam folitaxinmthix
€ RON LATR PTiIBU QRAN IR IDR Bl
mum-offe pofsas proprio.ax Tirudg s

ex enumerasnone feqmmmx pr)nn .

| ymﬁudwmm. o

T TEvew

b U

]



1 Rt 4 D

EVCLIDIS

ELEMENTVM

P R I MVMb - L‘
1) EPINITIONES. )
mbus vocabuld Artis s & Termx-

i Elemcntu’ uﬁwpan e
pltcanlmra“"r Do

Ly

=¥ Efinitio 1. Punftum, eftculus

: )
‘i parp tallaskft =l 1
Fl = Linea,vuius tantum dimen-
) A | fionisfecundans Ionw:udmem

e W capax . T

'3 Line termini {unt pun&a. .+
& Linea re&ze(t. quzcxxzquofua i~
teriacet puncta .. A
> 8ecundi x’crohxmtdem eft minima earle
'- sz vermimot . habene ,cofdenul. hoceft ,
,Lbrcmfsnm:extcnf o.inter duopbadia
|'s  Superfiies eft duzsum dthﬁ
!-r,fcnndum ianguudmul &)hmﬁincm(
capax .
: .,%mpexﬂcm ecmxmma-ﬁmtdiuez‘.
7 Plaua [upc ies. eity qua. excaquo
i A fyas

s ww .t




2 Elementorum

fu jaccy line L
S:ctn l-chonengs cui Qruni eX pgrtﬁ
coll)wruxt linea recta. d .

8 &ax a md uarum linegrum
inplan f mfuhi & nonefri di-
reétum iacentium ) ita vt vna verfus
concurfuny 3¢ fecupdum; psfuram fuam
protraita non continuetur cum aleera )
aleeriusad al‘;c:am inclijagio .

9 _Rectititeus angulus eft, duem ton-
ftituunt linez rez. . .

1o Angifus véticlineris rectis eft girem
fac:thné&i}mtrlniez infiftens, & ad
ytramque partemgque inclinata. & ta-
Jes linez dicuntur ﬁbl mutuo perpendx-
guldres, o ae T

1n ﬁObtufus znguitme& qux xe&o ﬁm 91;
ett. L A R

13 - Acusejui. mmm:xe&tl. L

13 Terminuseft, xd quod, ahcums x-
cremum.efts,

14 Figuragfisque fub vao vel plgmbus
tcrmuus continerur .. P

15 . Circulus eft figirap lzna‘, vnhca linea
. eomprehenfay guze peripheria: appelia-
tur, ad quam omnes tecieex: quadan_,
-punttoedudiz fimt.zquales. -

14 Heo: punttum -cencrum circuli vogg-
tur.

17 “Diameter eft, que:producta per cen-
o um dividit circulum bifariam ... .

’ 18 vn-

e



Liber Primis. 3

13- Vnde femicirculus;, eft figura con-
- tenta diametro ; & femipheria .. “.

19. Re&nlmeae figurz funt »que r!eftls 1=
neis continentur .

ao Trilatere , quafubribuse !

21 Quadrilatera, qua fub quatuer.: .

22 Reliqua vocantnr multilaterz.

33 /Zquilaterum triangulum' eft y quod
tria habet latera ¢qualia. . . ©

24 lioleles quod duo .

25 Stdleonm quod omnia tria habet.
inzqualia -

26 Rectangulum triangulum cft, guod
“habstangulum recium.

27 Amblygonium quod: ‘habet obtufum .

38  Oxygoniumgquod omaes acutos .

29 Quadratum &t-guo zqux!ateru&, &
‘rc&anguium eft .

3o Altera parte kmoxor figura eft re-
"Sangula non zqmlatera
Poteit vno nomjine vocan Oblonga_, E

’*Vel Oblongdm .
IthmBus zquniatera eﬂ;nmr reé?;ih-
ula .

3 :.g Rhosmboides habet lacera , & angu-
185 oppeficodiimids’, Wireih@ o
latem elt >neque rectangula .

Wz‘ﬁgmaqm M«n->
tur Traperia. . - -

34 - Parallelz retz lipez funt.qu

in eodem (unt pl:\no,quau:umqun uo
2 : Q-
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musnm‘r\‘snm-ﬁhs a'-\s'n'(-»

4 Elementorum
-pratraftz, non poflunt concurrere .
35 Parallelogramminn eft figura qui-
- drilatera: hagens latera. oppoﬁ:a par:ds
lela.

- 36 In parzlhlogtumno pr opoﬁnoms 4 3
duo parzllelogramma AHGE, GFDI,
dicuntur ;circa diametrum A D exifies
re, & reliqua-duo.HC FG, GBEL:
vocantm camplementa .

P E.TM 10 NES few POSTV -
L LAT A

Sunt pro[m/' tiomes. pra&:m, (5‘ fup-
1wmmf~ur wt.per fe not& .

A Rtm&o 24 puné'tum hccac lmeam
retam ducere, id quod fit perco-
. céptiongm breuiilime exeznfionis .

2 Etlineam re¢tam, quancimlibet pro-
ducere.: . |
'3 Item quouis centra ;. & inseruzlio ei |
. dem centro.applicato cuculum de-
feribere . o

o

,4xzou,4:m /w monmcuu s

‘ MWm:. fwcdumn qlum ine

digent demonfirazione .

Va2 eidem @qualia ’ nter: fe fum:
aéq'mﬁa . .
= . 2 51



Liber Primuns . 4
2 Sizqualibus. adijciantur zqualia . ,
fiuntzqualia.
2 Si ab zqualibus abijciantur zqualia,
remanent ¢qualia.
4 Inzqualia cum zqualibus , faciunt
inzqualia. h
¢ Acqualia ablata ex inzqualibus, re-
hnquunt inzqualia . s
6-7. Dupla vel dimidia emfdem , funt
zqudlia .
-8 Quz fibi mutno Congruunt. funt 2-
qualia. deb=tauwemalis congruentia
. conftare intelle€tui . .
-9 Totum fua parte mains eft .
r0. 11. Duz rette concurrrentes’, & fea
mucyo fecantes , non habent-aliquam:
partem commiukm . L
rz. Omnes recti angulifunt zquales .
13 Et Elucidis 11. ponitur ad propofis
+ tionem 28. fine qua uon poteft{ufficien=
- terconcipi. . . o ~
14 Duz linez re@z poffunt quidem cons
- ftituere angulum , fed-non claudere fpa-
tium, aut conftituere figuram,. -
1§.16. 17, 8. Nea funt viui in Elemen-
.S . -
19 Omne totunr eft zquale fuis partibus.
- fimu! fumptis.. . .- '
20 : Si totim totius eft duplunr , & dbla-
© turh ablati , etiam reliquum eft duplumy
- . zcliqui + - Sed ho axioma non eft necefs
. i A 3 {a- o



6 Elementorum. .
farg’um, poteft enim eius loco citari 19.
uinti, cuius demonfitrationes non de-
. pendent ab alijs libris precedentibys.

DEPROPOSITIONIBVS
in genere .

Ropofitiones., vel funt Theoremata »

vel Problemata . illa verfantur circd
quantitatem abftraétam fpeculatiue : jft2
praticé , quia habent pro fine aliquod
opus ingelleCtualé , circa eandem quanti-
tatem abftractam . Evita fumpee propo-
fitiones fune proprié Mathematicz, & pu-
ré Geometrice. Ad Theorcmata reuo-
camtur Proounciata; ad Problemata Po-
ftulata . de quibus fuperius .

Problemata quz fiunt per inflrumenta
non tunt pure Geometrica; poffunt tamen
aliquo modo dici Mathematica faltem_»
illa’, que veuntur fola Regula & Circi-
no. c;enim' duo fmftrumenta fundan.
tur.immediasé in poflulatis , hoc eft in li~
nea reta, &-circulari.

Eodém poflint reduci etiam illa in~
firumenta quz fiune per Regulam & Cir-
cinum. Reliqua vero, referantur ad Me-
chanicd. ex quibus aliqua funtquidé vera,
fed nondum Geometricé demaoftraca; alia
faifa,vel faltem diibia, qua tamen fubinde
admittitcur,quia vidéur fatisfacere fenfui.

- Deni-



Liber Primus.. 4
Denique tam problemata s quam theo-
remata, proponuntur. - a liquando’ nomine
Lemmatum , que pramituntur vel fubij-
cun#r propofitionibus ; principalibus ,
quando fint neceffaria,. ieq; poffunt com-
mode cjeari . .
¢

$ 2 ’

'PROPOSITIO 7."PROBLEMA 1.

; ' R
Super data linea 4 p , trian q:dw?t,rquil“

S LR }m;defm@e;\ pooN
Lo i et
2. - 1™ Entio Ajintertral-

SN AU 10°ALB; deferibas
3\ tur.per 3. poftul.- cir-
culus CB:D3 & cena
‘tro B eodem internals
= DT JloBA.aler CAD,
fecans-prioremv.g.in Cs & exC,ad A,
B-ducaritnr C A CB; penpofiul. 1. Di.
¢o teiznoudurn: A B.G bld xquilacerii 2 Ef}
entm AT, aqualis A:B , 8B C, zqualts
eidem et definitiondgirculis ergo zqua-
les inter {2, pest r\ pron. arque adeo tnan-
gulim A B C;eft wquilaterum per defiz 3.
Y- TR A . :

" PROPOS;:3.<PROBE. 3.

Ad Aatnm pnilum A data B C pinere li-
“meam agualfm .

-Cl A 4 PRO-



8 Elementorum

PROPOS. 3. PROBL. 3. -
FEE S L

Ex maiori A H . minori BC equalemn
sbfcindere . R
N Er przcedentem
A7 deferibarur fupra
A C, triangulum -
- quilarerumACD, 8¢
cei]r;ro C. jnteimlauo
E . C B, per poftul. 3.
- B r ¢ culg,s .BPE_I,esans
protraétam DC,in:E. g{ rurfus centro R,
internallo DK alius E G fecans protra,
amD A in G. & rertius G I, deferi-
ptusex A, internallo A G, abfgindar. ex.
A H, rectam A 1. Dico A 1, &qualem ef-
fedate B €.ReCtzenim Al eftzqualis
A G per definitionem cireuls, A G 2zqua~
lisCEquiaDE,DG funt ¢quales pex
eandem definitiorem circuli ; & -ablatx
D A, DC funs gqoales per def. trianguli
@qutlateri: ergo per 3. pron. A G,& 4. eft
zqualis CE. Eftautem eidem CE, per,
def.xs. zqualis B C, érgo tam A I, quim’
A G, {unt zquales ipfi E‘C-; Co

R RN

PRO:



Liber Primus. = o
PROPOSs. THEOREMA:.

dngnlm 4, fir qudn Argulo D ¢ latus
A B,cwlc lateri DE, & AC, xpfc' DF:
. Dicobafim BC , euslem effe bafiE F ,
. & triangulum G, equale triangulo H ,.
. @ angulum B angulo E, quibus opponsin-
tur agualia latera AC , DF ; angu~
Ium C, angulo F, quibus opponsntur, relis
o quaduc latera cgu.zlu AB,DE.

A&a enim fuper.

pof tione LA B
‘ congrux: DE, & an-
gulus A, angulo D ;

& conlequenter Jatus
A C, latcerF » propterca quod omnia
ifta fint gquilia ex hvpothef Ergo & bafis
B C congruit bafi EF; tmngul.xm G
trian f‘gulo H; angulus B,angulo E, & C
ipfi E. & ideo omnia ilta funt inter fe z-
qualia per 8. pron, .

PROPOS 5. THEOREMA 2

Lami 4B, [t pquale lareri AC > fintque:
‘produita ad Dy E vttumque Dicp tam
awgulos AB C, ACB, quim DBC, ECE;

: a]e q;ule: - :

’ " A % - Per

—



10 . Eleméntorum
A Er tertiamm fiat A E z-
P qualis A Dsnectantur-

BE  que per poftul.1.C D, B E.
b o] ) %runtque per 3. pron.etiam
" BD, CE zquales; & in_,

triangulis ABE, ACD erunt circas
communem angulum_A; latera lateribus
zqualia A B, ipfi A C, & AE, 1pfi AD,
Ergo per 4. batis BE, eft zqualss C D;
angulus ABE,angulo ACD, & AEB,
angalo ADC.Rurfus in triangulis B CEs
CBD circagquales angulos E & D. Latus
B E eft gquale lateriC D,& CE ipfi BD.
Ergo pereandem 4. angulus BCE ;i eft
zqualrs C B E; & hi funt duo anguli in-
frabafimB C: &angults CB D, & hi
fublati ex zqualibus A CD, A BE relin-
2“113”:’3 fupra earidem bafim &quales ACB:

Coroll. Hinc patet triangulum zqnilate-
rumeffe zquiangilum. :

PROPOS. 6. THEOR. 3. .

L - .
Angulus ABC , fit aquulis A C-B: Dico
latera AC, 4 B.cffe aqualia .

; ™ T enim eff>nt :inzqualia , poflee
' ferper ex maiori v. g. Ag, ab~
- /\\ feindi BD zqualis minori A Cs az-
f— Qe fieret riangulum BCD, z-
e : quale



Lier. Pmmu g i
<uale eriangulo AB C, pe uia circa
Zquales angulos DBC, ACB funt latera
h:er:bus zqualia .

- Cordld, Exgo triangulum equiangulum ,

erit quoque zqun{mwm .

. L oo [ i
- PROBuQS. 2 THEO”R L

hie .

.\A Dﬁtqmﬂu AG;&jn,aQudl:fh
sontermine B €; &y AC, BC, conueniant ad
€. Dico reliquas A,D, B D ad par ¢;C, now
conucenire ad alind prn&nm.

m 4 e D A“ter 3
e Trinngwlis 4 C.B, ADE
.« fit Somronmis bafis A B ¢
4D dqunits AC , &8 n,
3 iph BC.)Di¢o.AB D,. tran-
. faswmin alieram :pariem s

R dere provfis cum trian-
IR oy Al

Euchdes prwmxmt hanc propofitionem
oltauz , quam Proclus ita demontftrat, vt
potius oﬁiuh prathuceat feptimans

. *PR@(HQr&,& THEQR. 5. .

Litm zfl‘, Bt Iquala DB, & AC :p{i DC,
" ‘necuop bafii BC, bafi Bt bm angnlum
- A’,fqmz/em tfe anguto’'D>. " -

Nrelligantur coniunéa ad communem

‘baim B.C itave hm:z. @qualia fine
A etiam__

[RREVY]



14 Elementorum .
etiam contetmina , fed ad partes diuerfas,»
- peCtanuque A D, quz vj-tra-nﬁt rCs
- vtin primo cafu; vel caditinter B C, vt
* snfeeundo; vel extra, vt in tertio. In pri=
mo propter equalicatem Jaterum B D,
: p BA,anguli A, D funtzquales
BE o per 5-In fecundo,& testio pro-
ter zqualitatem laterum AB,
ABD, unt 2quales anguli B A
€ D, BDA; & propter aqualita-
D tem faterum - C.D, C A fum
quoque zquales anguliC.D A,
CAD. Ergo in fecundo cafu
: totns angulis'BAC erit ‘zqua-
Ifs toti B €5 & inisertio ;eﬂiguds apgu-
fisBA CroliqueB D'Cy W )
Coroll. Et quiz-citca angmlos.zqualesB
PC, BAC [t latcra laceribus 2qualia :
erunt per ¢. eiangula @qualia; & reliqui:
anguli reliquis angulis , fub quibus Zqua-
{2 latera fubtenduncur. .

AD 7 PROROSIT. .

Y N feptithd’ ponndnft ea=
- & dem qua in a&tgya. Ergo
1n “priangulis ABD,” ABC
B erunt anguliDAB, DBA, -
Enale& angulis CAB, CBA.
. - -Erideo in fuperpofitione fibi
T uuwo congruét,& lacusAD,

b - W . .

né

’

coin-



Liber Primas’s I3
coincidet cum AC; & BD, cum s
. BCy atjne adéo pundum D' €urhi pian~
GoC.
. PN

PROPOS.9. PROBL. 4

Datum axgslam velildsenm B AC , bifas
Lr . ’? mmfél\". j‘/t
T T L S |
Lo A Bfeindantur p?r 3.zquales
- AXNAD,AB;&fupraDE
- fiat per 1: wriangulum aquila-
.terum D EF.Dico AF facif-
- f NA\ facere propofite. Angulusenim
B N ¢FAD, e?qualis.an‘ oRA
F, per 8. quia duo latera F A, A.D), farx
squalia duobus F A, AE, & bafisFD,
baiF R~ v 5 oo L LCOA

- PROPOS 100 RRIGBE: s¢
LVee L Eag
Datam reiiam A B bifaviam [ecare.
[ R T ;o
Ny I Da.Efnijmurpc; nr_gnam;'}
A X3 .'triang ) "% 1 tw
..?’&3 ABC,&N&%‘?‘;&E pero.

T Baggulum: € ;. bifariam., Dice
eaudemrCD, lecare quoqgo bifariam A B

efk enith AD #4ualis D B ; per 4.quias
cisca gquales angulosad C, funt Jacera Iax
geribus xqualia,

e 8RO-



r-

: xPROPOS- UJJ?&*OBL (. .

© Ex ptmao C, refe A B, erigers perpendn-
I . - Chlaremn

Coe Vo ‘Ceipighatit - per:
: /A A Equa‘l_es CD,CE,
< & D E F, fit per 1. gqui~
_ A ? I'S lactrém Duco F C, effe
perpendlcularem hoc eftdidgulosad C,
b e fle xquales, ideoque per defin. 10. rectos.
" Sunt enim_duo latera CF,C D, zqualia
 duabus CF., C E , & bafis ED , zqualis
- EE . ergo, per 8 F €D iz'quatﬁ aﬁglﬂ’o
F.C . cantech e,
v d 2D

PROPOS xz PROBL’T- 4
Ix Pun@o:Cs:if dptam 4K, ‘}M{hh-

rew demmn .
PV ceerant
Entx ) C, defcnba-
Gﬂ cir-
R Guhwfe 0§ :cun-
Lt BNV queyinl}.E, Ef"-
t «wetur per 1~ bifartanran: , Dico CF;3f.
| 44 peypendialarem: quia F C, FD;fumt
. sserum- gqralia‘lateribus FC, FE; & bafis
, CD ¢aqualis C B per dif; cuculn ergo .

~8 PRO-

{' 14:' Elemantornin.

LTS LR, S T T
h :




Liber Primus . 1 £
PROPOS. 13 . THEOR. &.

Reida nlﬁ infiffens’y el facit dwos reébss 3
. ol duolus redtis aqun'es.

N A Vando EB infiftéss
‘e , - eft” perpendicula-
' D rs: certum eft angulos

FBC,EBD, effereCtos. At AB magis
inclinata in ynam partem quim in aliam ,
conflituit faltem duos angulos ABC , A
BD, 2quales duebus EB&;EBD; nias

. tamifti, qudm illi funt'equales &ibus E
BC, EBA, ABD. e

PROPOS. 14 THEOR: 7.

CD, CE funtvnali nu CONinunIn 5 Clim s
alia A C, favit-angulos 4 C D, ACE »
agnales Auobus reclis . N

IR INIERY

A o1 enjni C. II‘ ,,,par§
N é o S protriéte D €, ca-
D (4] § deret fupra, vel infras

: A CE; effent* nihilomus
er 13. ariguti ACD,ACF, 2qnales duo.
us reétis, & ®quales duobus A CD ;A

CE, quod eft abfurdum . .
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r 16 Elementorum
l PROPOSO l,o THEOR-S"

AB,CD, fecent fe mutuo ad verticem E, '
Dico angulum. AEC , equalem offt DEB ,
e AED,ipfi B EC.

' Am AE, camCD,&C
A S N E cum AB facit per13.on.
gulos duobns retis gquales. &
ideo AED , AEC, zquales funt
duobus CEA, CEB; demptoque
, communi AEC , remanet A E
D B DszqualisCE B. Similis eft ra- _
tiocinatio de angulis AEC , B
Corelt. 1. Hinc patet omues quatuor
angulos ad punctum E eflc zquaics qua~
tuor rectis. o - S C
. Corell. 3. Immo quotcumque fuerine
anguliad E , omnes gmul €LUAt guatuor
reltis equales. :

PROP d.s._ 16.T HEOR. 9-".".

Dieo .ingulum exiernum C A D , triangali
ABC; maiore cffe virodibes intorna., ¢ op~
. pofito s.2am ACRB, quim ABC. :

.E'&o latere A'C; B'ifiria;hi inE, &ex
¥ protradta B E.fumpta E F,¢quali ipfi.
i : BE,

-z

!
[



Liber primus . 17"

B _ BE &iunftiFA:e-
- TURLPRE X §. aequzles
anguh BEC,FEA, &
w “idud lzeera BB, EC,
B C' - mquaiia duobus ‘EFR.E
A ; & ideo per 4. angulus E A F, xqua-
lis EGB. eft autem externd§C A D, ma-
ior quim E A F. etgo- ideny externus eft

quoyue maior BC E.

Protracto auté latere C A’ ad’G fit cx-
ternus B A'G , 2qualgg priori C A D per
15, & f6ka Bifariam latere A Brin'H 5-fa-
GagueHT,zquali HC, ‘demonttratur s
vt K rius, ‘angultrn. B A G, maiorem:ef-
d BC, emo & C AD eri¢ mawr €0+

<M .

‘Ex Prolo.

SiA By A C, fam. qudu, qudsis ulm AD,

s "m mrq[ nugub:

v -

efleé pet 4. mgausc s
DG AT ;:d”mmn’ ﬁu

! L] MaliHA

G Byqued cft abfurdun:, quia. f&qD Beit:

ternus xdeo?uc ma.lm- mumo &op'
’Oﬁtid ol 3w ‘-
S ,( ): & .1.1
IO SN RN SN T N .i;;,

4

PRO-

Y

‘H‘ slemm AD eﬂerz@ahs, :



. 18 Elementorsm

-

PROPOS 17. 1HEOR 10,

Do ,mltﬁef 4;:;»1{ (ru,nguh s ﬁmf)mnvre:
- duobus reldis .

P Rod‘#&ls B C’B A! 1N, Do
.E ,-efficitur per 16. gxter-

nus ACD maiorB, & ideo

B € DACD,ACB maiores duo~
1 bus ABC, ACB. Suptau~
tern- illi zquales duobus rectis pery 3«ea
go ifti func minores duobus retis. Eadem
- eft ratio de.duobus angulis B A, BCA.
Pro duobus;-aucem. CA B, CB A aflu~
~mendus eft exeernus C A E. Con

Ex Proclo.

E X eodem -pundie A; ini»
£l ;. ¥na tagtum cadit
, 3D perpendncu]ans A C. Sienim

‘A‘C 35 311% B H
'eBlent duo sagul A GBr s EC, wualcs
' duobus rectis sguod.eft ahf@rdum !z/m)
 ~ Corall. 1. Beoptss car-®m caufam, in
triangulo non.%omﬁ:ﬁﬁe u»ﬁ YOS M-
e€lus, quim abunfus o
| Coroli.3. Exiltente angulo ABCgasmo‘
rpendicularis AC, cadit ex parte angu-
facuti . fienim caderet ex parte obufi,
i3 qualis

!

/
\

|



Liber Primus . 19
ualiseft A D; ABD,AD B, effent duo-
us reélis maiores.

Coroll. 3. Duo anguli bafim ifofcelij; &
omnes tres trianguli xqudaten Sfunt acutt.

PROPOS. 18. THEOR. 11

Majns latus AC, fubtend's maiorom an-
guinm ABC , {» A B, minus mmarem ‘
ACB.

I enim A D,fiat zqualis
E D A B, crunt pérangu’i

: A ad bafim B D , xquales ; eft

€ autem per 16. A D B, ma-

ior C:ergo & A B L, & multo magis A

B C,eritmaior C.

- Ceroll. Hinc patet in Scaleno- tres?dn-
gulos efie inzquales .

PROPOS. 19. THEOR. 12,

Maiori angulo A B C opponitur m sius hmu
o’ C,bwm" G, wiinsis Intus-A'B,

S Fentmdaris A Bin fyperiorifigura.»
foret zquale A C , effene pradicti an-
guhw;us!es, 8zfi A B, effn mains ; effec
tem;contsa ypouhdim, an-
gumC, mmmnguloA BC.-

Cor 0”- e

-



26 Elementorum

’ Coroll/. Omuium reftarum
: A C, AC, A C, perpendicu~
¢ laris AB, efl omniuny breuif-

. BCC fmas quia A B apponitur a.
cutis, & A C, opponuntur recto..’

PROPOS. 20. THEOR. 13.

Dus qualiber _Mem tr'ahgul& » funt religuo
majora .

D Ateribus C A, A B.fit
l 2% aqualis CA D, hoc
3 % eit A D, 2qualis A B. Ergo
adbafim B D, funt per .

an%nli zquales . Eftque A B D, minor D
BC:ergo& A DB, feu C DB, eft mi-
noyeodem , & per 19. B C, minor C D,
hoc eft minor duabus C A, A B, & ita
de reliquis , : ’

PRCPOS. s't.'THE1OR. ig..

Dus n@¢BD, CD ’ Manidngulm £
B Cs funt minoyes lateyibus conserminis 4

i

B, AC; ¢ angulns B DO, msior 4. - |

\/ Rodu&ta enim B Dhy.in
: E E;s;eruntper20.BA,
- A E, maiora reliquo.latese

€ BE, adictaque EC, duz
: ) reéte

|
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re€te AB, AEC, maioresdnabis BE,
E C. Sunl: auté & C E) ED, maiOfCSCD)
addita D B, duz CE,EDB, funt maiores
duaabus C D, DB.ergo A B, AC, funt &
multo maiores duabus BD,DL.Porro
angulus B D C, maior eft D EC, peris.
& hic maior anguloE AB:ergoBDC,
eit. maulto maior EAB, i BA'C. - .

_PROPOS- aky 'PR OBL.§
‘Rx tribus reétis A, B, C, qwnm; ;y);;a-
gue [it minor aggregass veliguarum; triane
gulum construere f2 DG, i
. - TN recta DG, fu-
"5"' I mantur DE,EF,
FK} ualgs tsbus.
' ~rdacis ALB C.& cen-
trisE Fy m:emalhsE D,FG; defcriban=
tur duo circuli fe mueuo ﬁ:}({:alifc;_sl mw H. Ie—
runtque per defin..ty, E-H, gquales
xpﬁs‘i: Dy BG,. Mcﬂ’pfﬁ A.C, cltque

El‘, etfuﬂxs IPEB ergc(
"PRO'POS- 43 P‘}}OBL;)g. %

o

.A'} ‘pundmac, redia. A-B; confizuendil e
mgukuGCH,qaludatoDEF. _

Vcamn vtoun Yie D*F,x& fiat. per. zg ..

tmmulﬁb G H habcosdams Gl
xgua-




Elcmmtomm
¥ =zquales lateri ED;
C H zquale EF,
& GH Py zqualu
DF fic enim ne-

ceﬁ'e eit anauium GCH per 8 zqualem
eﬂé augulo D E E.

PROPOS. 24. THEOR. 15.

Latus A'B, fit equale lateri D E . é- AC,
ipfi D F; bafis autem B C 5 maior it bafi
E F ¢ Dico angulam A , afc mAaIOrEm_
ﬂ)glIb‘E DF.

N ulo A, fiat

nétatieque E Grqui
in prima caficonti-
~nuatur cum E Fan 2.
G cadit..fapra, & in 3.
I dofeh. Inomnlbus,ve—
o Kafibus reda E G
“elt Eer 4. zqualis baf
&dn‘frimg qui-
A dem cafu ;mm =filum
elt K. G, ndcoun&\Bf ,\maxotm\cﬂ'ek.
. Tn “feaundo vemu}wanvulo delcelio
DF G »> anguli ad bafim F G. funt per §.
xquales , clfque ‘D/G Fr, maior fua p
BNGF em& D F G, multoque magi§
te~

zqualns EDU,
£ S é ?5 & D 'G,zqualis AC, |
G




Liber Primys . 23
CHFUS EFG:JWior'dt EOJ&u E'GF- idCO~
que per-19: E G, hoc eft'B C, maior bafe
L F. Denique in terit 44 quo Fquales D
ED G, funt pootract2ad’H, I, angulli in-
fra bafim BG fung-per;5i-zquales 5 efique
IGE, maior fuaparee B G F.. ergo &
H F.G, & multo'magis \E.B:G,.maior eft
egdam E G B o 85idcwco EQ ,uB G,
maior quam E F.vé girits . - .- -

"PROPOS. ig. THEOR. 16.
Vice -m'/"a ahgélu:t' o, m‘u'pr‘fn'f dngals.D ,
quando bafis B.C.mnioy off bufe E ¥ , . ¢

religuadmicne ralipiis agualia, ot in pra -
CodOMi, o thnd e e Ll

E Sfet enim per' 4.bdfis

A D BC, zqualis EF,
fi angulus A , poflec efle

B .. C : B-Faqualis: angule Dy & B
ot dC3 pani2 4. Suhoselee

quim B, fi A effet minor D .

, "o § PRV

PRORO ,.;?f’%:l;*‘_,; i

Anguli By Gy fint aqual®s angulis < 33

, ’;il:ms oy gpﬁ R Fysunimizum adidey,

adiacenti s peb aerte 4.B.ipfi D E, qua o+

1qualibus wignlinspp,cuwmnr s Dico Craes

l_i?n: religuis offe agualing:  t o Sic y



24 E Icmerztomm
A D SI:pnmoBC
A L8 Mf ) qualisEF.& DE
i fiers pogeft it ma-
‘B GE FB CEOF, a(., Suempta igi-
tur F G, zquah xpﬁ A C; erunt circa a -
quales angulos GgF;:latai AC; CB; 2-
gualia Jaceribus?® F, F.E; ideoque per 4.
angulus A BC, feu D E F, gqualis angu-
lo G E F, quod-eit abfurdum { -
Secundo fit A B zqualls DE, & fi fieri
poteft E E 5 fic aior.B C. Sumpeaigicur
EG, a:quah ipfi B.C; erit vt prius angu.
ls B €A, Kocett EF D, zquaiis EL;L),
Myernus cxgesne contra 16, . ¢«
- :Symt igupc'omnia latera omnibuss ¢qua.
lia, ideoq; per 8. etiam reliqua gqualia, -

P(ROPOS 27. THE’OR £s.

Rg&a! l-‘ [em duas 4 B, C D fncuquc
a.ang[dlm& 4C Hagw{emulmm DPHG
;. Deca4.8; C Dy ofk parailelas . _
GG NE PP I S
: s I,,.mhus cocur-
» rzmnl’» lCnm
1guur trianguli G
o BTN - By W Ei'ladhs IgG, fic.
P"@;,,,mm 3 erm}m ¥ mgu.lns exeernts
F, meior interno & oppofito-IHG,
quod ettabfa!dum xdem eqmtuxtﬁ won-
rerentad Ko« ¢ ot 5

|

————— o e
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PROPOS 6. THEOR. 19.

Esdem AB, CD; erunt guogue parall:le , fi
confles externum A G E; aqual-m effe 1n-
terno C B G : vel duos internos AGH [ C

M G dquales duobus iitis. -

E X vtroque enim fequitur alternum_s

15 BGH, ¢qualem ‘el alterno CHG.
Externo efim 3\ G E =zqualis eft per 15.
BGH,ad verticem G. &duwo AGH,,"
C H G funt per 13. gquales duobus H G
A, HGB, eftque HG A, commumis . ergo
reliqgnus H G B, gqualiseft reliqgno C H
G, alternns alterne. ergo perz7.A B,
C D, funt parallele . : o

- Ex hac pofteriore parte conftac {uffi-
cienter-vericas 1 3, pronuncia .

"AXIOMA 13

A= I in duas redlas incidat
. B D recta O, I, faciarque s
C —D doosangulos O,I, minores

duobus veflis i ‘dux reélz
A B. CD, concurrent ad partes angulo-
mm O, 1, SR !

1

LI B PRO" |
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26 Liementorsuns
PROPOS. 29. THEOR. 2a

Duasparallias ABs .CD fecet EF yin,

G H . Dico alternsm. alterno 5 .cxternum
Suterne 5 ¢ duos.angnlos.intzrnos.-efe dus.
Bus rellis aquales, conticreendo .dume pre-
-cedentes -

‘A B %Y Am primo fi .alter-
Aﬁ%ﬁ N nus AGN eflet ma-

C—h ior.alterno DHG , addito
comynuns BGHeflentduoDHG,BG
H, minores dsabus AGH, BGH, haceft
aninares duabus. reétis .& 1dco per 13.
axioma A B, C D, soncurrerentad par-
tes B, D,.quod eft contra hypothefim ..
Ergo alterni funt aqualcs, hoc elt, BGH,
iphi CH G. Eft auecm per 5. BGH, 2-
qualis A G E, ergo eriam exgernus AGE,
«erit-gqualis inrerno CHG, & quia BGH,
<umA G H, gquipollet per 13..duabus
rectis; ernntque duo ancerms AGH; CH
G ¢quales duobus rectis* -

PROPOS, 30. THEOR. 11,
AB,C D, ﬁnr -pa;;allelc eidem } K : Dicy
£tiAm ipfas cffe parallclas inter fo .

Du-
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B Vétaentm E Fe-

A, G - B rit per 2. BG&

" L K , ¢qualis alterno 1
1 €4 :

K LG & CHL, zquakis

D KLH: fed ILG.KLH,
E  funcper 1s. gquales.
ergo & alterni BGL, -
«CHL funt zquales , & per 27. A B, CD
panalielg. ™ T Lo '

. PROPOS. 31 PROBL. 10.
Pur A, ducere parallelam date B C.
g ‘A V&a AD vt
L7"-—! a cunque , & fa-
g &to per 23, angule
B3 D C DAE, zqual:falo

, sterno ADG, erit per 27. EAF, ipfi B C,
panallela. - o

PROPOS 32 THEO R. a5

Isnr_ny;mnlm AC D, of equalsi duos
bus intermis , .G oppofiris A, B: ¢ ompes
tres, anguls cuiufcnmgue srianguli. funs
aguales Anckus red is , e

: Vcatur per 30. CE, parallela A

B erneque per 29. E C A, gqualis

aiterno A, & exeernus ECD , gqualis io-
; B 2 ©sern



28 Elementorum
—p F terno B, & totus externus A

© 5 CD,equalis duobus inrer-
f \ f nis A, B. AdieCtoque cem-
muni AC B. erunt omnes

. B € D.esdnterni A, B,C, ¢quales
«duobus A C D, ACB. hi autem funt per
" 13. equales duobus reétis . ergo & illi .
Corell; 3, Krgo omnes tres anguli vnius
rrianguli funt gquales tribus cutufcunque
_aleerius trianguli fimul fumptis : & quan-
do-duo funt gquales duobus » erit & reli-
-quus reliquo gqualis .

Qoroll, 2 *In triangulo ifofcel redtan-
gulo; anguili ad bafim func femirecti o
v..Corofl. 3. Angudus trianguli ¢quilateri
eft vna tertia duorum reCtorum, vel duz
teru¢ voius reti. .

Ex Scholio o

Mnis figura tetilinea diftribuitur
) in tot triangulr, quoc ipla con-
tiner latera demptis dunbus 5 1ta vt an-
guli- trignguloruri cenftivuaik angalos fi-
gursg. . - -
. Cumque.anguli codufcunque trianguli |
fint gquales duobus rectis, emunt omnes
anguli figure retilineg gquales bis cot
fectis , quot ipfa habetlatera, dempus
‘duobus. o Co-

~

[

VU LT Quer
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Quot autem habet latera_s,,.

tot babetr angulos internos &

externos . Ergo interni fimul

eum externts funt ¢quales bis

totrectis quot funt lateras;

quia quilibet externus cum
fuo interno =zquinalet duobus reis per
13. Interni autem foli, funtzquales bis:
ot redtis,quot siit latera demptis ducbus,
quibus refpondent quatnor recti; demptis
igitur omnibus internis , remanebunt €x~
terni quatuor rectis gquales. & ideo ow-
unm figurasum anguli cxterni fimul {unk
pti, fung gquales fimul fumptis- -

" PROPOS. 33. THEOR. 23.

Sint A B ;C D, aqusles ¢ parallele . Di.
co stiam A C, B D, effe agunles y ¢z pa-
raliclas . :

: B ™\ V&zenim B C,
. L7 crunt per 29, al-
Dt ABC, DCB 2-.

quales , & duo latera A B, B.C > ducbus
BC, CD ¢qualia . ergo per 4. etiam bafis
BD, ¢qualiis bafi A C; & angulus ACB,.
qualis alterno-C B Djideoque per a7..
V,paraliela AC.

B 3 PR@-‘



30 ' Elementorum
PROPOS. 3¢ THEOR. 24.

In parallelogrammo latera ¢ angnli op~
pofits funt aguales ;- ¢ diameser [esat ip-
[ bifariam:s

A > V'm enimrper defin. 3¢,

K - X4 latera A B, D G, nec~
£ L non A Dy B C fint paralle-
. las erit per 29, angulus B

- ACgqualis BDC A & A
C B, ipfiC AD. eitque latus A C, ipfis
adiacens commune . ergo per 26, ABsent.
2quale CD, 8 AD; ipfi B C, & angnlus.
B, angulo D, & triangulum ABC, trian~
gulo A D-C . Deniqjue reliqui- anguli A.
i_cb Csflunt zquales;quia:conitantex gqua~

us -

Ex ‘:S'cﬁolib‘.

Omm; quadrilasernm bakens latera oppofita;. '

vel angulos oppofitos aquales 5 cft paralle~
bogrammum. .

A g Tot primo A B, C D,

1437‘ & AD, BC, equales ..
C Ductz igimr A C, enint
duo latera AR,.BC,¢qualia duobus CD,
MA, & AC, bafis eric communis . Vade'

per

»
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per 8..non folum angulus B angulo D, fed
& au%xlus-‘B AC, amgulo DCA, &
A C B, -zqualis erit C A D, nimirum_s

alterni:alternis., atque adeo per. 27: A B,
est parallela:.CH,.8& AD, ipfi BC .

A B Secundo. Angulus A
f fit zqualis C,.& B,ipfi Ds-
D ¢ eruntque dito"A, B, ¢gua~

les duobus:C ,. D s & duo A, D', gquales-
duobus C B.- Sunt autem omnes quatuor:
@quales quatuor. retis' per, Scholmm 32.-
ergo tam A, B, quim A, D, erunt duo-
Bus reélis zquales, & ideo per 28.-A B,
C.D, & AD; B G, erunt parallel¢.-

Ex priore parte fuius demonftrationis:
sonftat Quadratum,R hombum,&. R hom:
boidem effe parallelogramma..

Ex pofteniore conftar idem dée Quadra=
!g); figarzaltera parte. longiore,& Rhom~

oide .. B

Itewr o

Tin ommi parallelagrammo diametri’ fe mutio:
Secant bifavinm : ¢ inQuadrato & RE¥-
bo fecant angnlos bifariam 5 in figurn al=
teva parre lemgivee fine oblonga, ¢r Rbom-~
oide non bifariam:. eadzmane in Quadra--
e, ¢ oﬂof Junt aguales 5. in Rbombor

" d Rbomboide inaquales .

’ B & Dico
-
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A B Ico primo AG,BD»

.D fcca[;i bifariam in E.

Angulienim EAD,EDA

53] c funt .zquales angulis E

_ CB, EBC, per 9. &4a~

_teraadiacentia A D, BC, fumt gqualia_s

per 34. ergo per 26. EA, eft ¢qualis EC,
& E B, ¢qualis ED.

B A 8 Dicofecunds,in Quadra-

NN A\ 0, & Rhomibo angulos A ,
A CDAC C fecari bifariam a diame-~

BA _BuoA C. Jateraenim C A,
[55F A D, gqualia funt iateribus
B €D € AC,AB, & bafis CD, bafi
CB. ergo per 8. angulus CAD, angu~
bCAB. . )

Dico tertio,in oblongo, & Rhomboide
angulos A,C., fecan1 4 diametro A C non
bifarfam . Eltenim anzylus BAC, minor
angulo BCA , per 18. & per 29. BC A,
eft gqualis alterno CAD. ergo BAC,mi~
noreft C A,I;)-'~ R 4

: ico quarto, in Quadrato ,
AA‘ B & oblor?go diametros A C-,
X 1 D, effe gquales per 4.quias
DO © circa zquales _angulos nenipe
rectos latera D A, D C, funt gqualia Ja-
teribus BC,CD. .
. Dico quinto, in Rhorubo & Rhomboi-
de diameerum A C, qug {ubtendit mino-
rem angulum D, minorem effe didme-
L . wo -



-~ Liler Primus. 33
n tto B D, qu¢ fubtendir
ABA B maiorem C. Sunt autem_s.
. [ D & C, ingquales , quia
fimul funt ¢quales duobus
CDh C,rc&is per 29. & per de-
o Rpiciones neuter eft rectus . Cum enim
~ laeeraD A, D C, fint gqualia latersbus,
C B, C-D, & angulus D minor angulo.
C, ex hypothefi ; erit bafis A C, munor.

bale BD, pes 24.-

PROPOS. 35. THEOK. 2.

}'4ml[zlagramm‘; ACDE,FC D B, /hﬁr"
eadem bafi C D, ¢ inter eafdem paralle+
l ias 4 B,C D, funt aqualia.

A ¥R B/ EB IN primor
:Z? : ¢afu coin-
eA P < eidit ‘piactum-

7 .k ___E- B Fghm picto
S - - E; in {ecun-
i< » do exiltit in-
. : ter punita A,
| E : hreertio inter pae&a E, B. In omii-
bus autem-eribus cafibus angulus C A B
gqualis c(tger 9. D E B, & per 34. AC
zqualis D E, & A E,-F B ¢quales eidem
C D, ideoque gquales inter fe. & in fe-
_ctndo cafu” auferendo incermediam F I
relinquunur gquales AF, EB. & in_,
B s . ter-

e



T4 Elementorum
reio fit idem addendo communem'E F,
tque ica circa. ¢quales anﬁujos- CAE,
B, erunt duorlatera C A:, AF; equa~
12 duobus.lateribus D°E, E B, & idcirco:
yer 4. triagngulum: C A F, erit gquale s
iangulo-D E B ..& in primo cafu addi--
triangulo- CE-D-. infecundo Trape-
zioXCFE D .. & in tertjor abieto: primo-

lo CDG,fit parallelogrammum ACDE,.
¢quaie parallelogrammo-FCD B ..

PROPOS. 34 THEOR. 16..

Similiter payallelogramma: ACDE' FGHE,.

 [uper equalibus bafibus CD s GH . ¢

" intereafdem paralldas: A B, C H.,. funt
squalia. ..

A E T B Vmenim CDfic ggua..
lis GH, &cidem GH,
g equa'is. per 34.F B, erunt
¢ DG M_D,F B;.gqualesinter fe_,
& parallellg . ergo pér 33.& CF, DB,
fint parallelg, & CDBF, parallelogram.
smun , cuj per precedentem funt ¢qualia-
A CDE, FGHB; quiailla funt fuper
eadem bafi CDs h?c foper bafi F B. ergo
8 A CDE ¢quale
“G:HB .

" PRO--

weiangulo:GEF,8¢ poftea.adielto triangu--

elt paiallelogrammo-

o
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PROPOS. 37.. THEOR, 27
Triangula AC' D', FC D, fiper eadem ...
bafi CD> & intor emfdems paralielas: 4 B, .. :
C: D funt equalia ..

P T ¥ ¥ T E@zenimDE, DB,,j

_‘ parallelg ipfis A C ,.:

, FC conftituunt per: 3.5.duo-
C D '\ parallelogramma ACDE,.,
FC D B¢qualia.,: e.zdcm e per 34 du~
pla:triangulori: ACD D-. ergo-etiany:
triangula: ACD:. FCD, fint. ¢qualia ..

. PROP O'S 38. THEOR. 18..

V

Id: mrconfiat de triangulis' 4 C D, FGH fu+- |
per squalibus bafitus C.D, G H.. !

A,'g Via fine: femiffes ¢

]v . qualivm: parallelo- |
X, grammorum " A. CDE ,,

Ex Scholios

Re&a igitur FH, fecans ba{' mGI, bn--1
fariam in H 5 fecar ctiam bifariam trian.
gulum F GI..

B & PRO-



36  Elementorum

-

PROPOS-39 THEOR. zsr; o

Trisngula A B C, B cD, /‘m ﬁcper com-
muni bafi B-C, tqmllu . Dita AD, Mfc
pamllelﬁm BC

A In minns , fit A E paral- .
. S Jela , & fecet CD»1n E's .

', eritque per 37, trianguium_s

B € BC ¢quale eidem ABC &

deoBCE, B CD, gqualm, quod ¢it
#flurdumn s .

PROP OS. 4o. THEOR 30.

Zdem dico quando tnangula AR f‘,‘ DEF

Jimt aqualia , ¢ [uper aqualibas bafibus .

8C ,EF.
A G I enim alia AG, effec
parailela; erianguld >
ARC,GEF, effent ¢-
™ CE F qualia per 38. necnon .
GEF,DEF. .

PROPOS. 1. THEOR, 3r.
}urallélcgrdmmum ABCD, de triangn-

“éum E B C, fius inter parallelas AE, BO
" Dico parallelogrammum duplum effe trian-

gu 1
: qua



" s | ACD aquale eft
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. Via parallelngrammuar
AZE Q AB£D cit pe% 24. du-
plum trianguli ABC ; & hoc;

“3 c eft gquale triangulo EBC, per;

37. krgo’.:

, PROPOS. 42 PROBL 11 -

Triangalo ABC, cm/h‘mcrel parallelogram.

mum aguale s cum angulo D .

A ¥ & Afis B.C, fecetus

' ' bifariam in E . per

I 2N é_. 0. eritque per 38.crian-

B EC gulum ABC, duplum

tnanguli AEC ; & facto angulo CEF, (‘Z'!]

quali D, ductaque A FG, parallelaB C,

8 C G, parallela E Fsfatum erit paral-

Ielogrammum E G, duplum eiufdem_,

erianguli AEC, per 41. & idcirco ¢quale:
triangulo A BC .

PROTPOS. 43, THEOR. 3=

[T
Complementa G B, G C, de quibus defin. 36,
Junt agqualia. - .
A B B Riangulum enigy_s|

¥ triangulo ADB, per 3.
¥ oy D AGH, ipfi AGE; & G
o DF, ipfi GDI: Ecab!
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''tis AGH, GDE ex A C D, remagetcors-

' plementum G C,.&ablatis AGE, G.D I

ex ADB:, remanet.complementum:G B ..
Ergo:. ) A

; PROPOS. 12.PROBL. g..

. 'd datam- A, dato: ériingulb B equale,
parallelogrammuns: applicare s. cuns: dagos
angulo C:,. T

' c’.fp"f E _.. X Y Er4 face
L : parallelo--

_,':: _\_ z grammid G E,.
B i M X. aquale: trian-
gujo"B}:CUm'_c

: angulo F,.zquali C'5 & ex:D-E protfatia:
fumacur E I, .zqualis. As.& IF, feeet DG,.

granmma::. ex:.quibus.complementum-F L,.
cft per. 43-aquale complemento:G E,.hoc:
elt triangnlo B3 & habet latus:-FH; ¢qua--
leipfiE I, hoceft, ipfi A & angulum_,
M ¥ H'zqualeny: angulo- F ,. per. 13, hoc:
keft angulo.C .. :

PROPOS. 45.. PROBL. 13..

Daty.redlilinec A, B, C : agnale parallels-

I

Lrammum constituere, cum. angulo. D..
Di-

in K, perficianenique reliqua. parailelo- -
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ﬁ - Iftribuacur  rectili-
_ nenm in fua trian~
~AS b gula A,B,C, ipfique A,
X M hac per 42 2quale paral-

lelogrammuum FH cum

angulo' ¥, zquali D+ &
¥ G Kr alud GI zquale ipfi B
applicerur ad G H, cam angulo. G, zqua-
I esrdemy Dr: denique- ad K I applicetar
K M zquale ipfi C,. &I KL; fit rurfus.
zqua’isangulo D :erunt FH, GI,KM
fimul zqualia reilineo A,B,C. Quod
autem F M, fit parallelogrammum; pro-
batur hoc'modo:-. Anguius: F eft zqualis.
HGX, & duo HGX, HGF, funt 2qualcs
dirobus HGF; GFE, & hi duo lunt zqua-
les duobus reétrs per29-: ergo & illr, & ¢
ideo per 14..G'F, G K, funtvna: linea. :
& eadem-eft ratio de KG, KL. immo ca-
dem quoque de tnbus-EH, HI, IM; quia
angulis F; GG, K, funt per 34. aquales , op~
potiti- H, I, M. Cumque G-H, fiezqualis:
& parallela E'F,. & K'I, zqualis , & pa-
rallela-GH, &L M, ®qualis, & parallela
ipfi K1 : erunt etiam EF, L M, zquales &
fzrallelz, & per 33. FL, EM, eruat fimi~ .
iter gquales & parallelz ..

PRO-



40 - Elementorsm
PROPOS. 46. PROBL 14.

Super datam A B, quadratum dejeribere.
D © Riganwr due perpendicu-
' lares A-D, BC.zquales ipfi

A B: eritque pet 33.. etiam D-C

Iy zqualis , & parallelaipfi AB, &

anguiis rectis A, B, erunt per 34..
zquales oppofiti C, ). Hoc eft figura_s
A C, exie gquilatera , & rectangupa. !

PROPOS. 47. THEOR. 33.
Iz triangulo A B C, habente vectum ad 4 =

Puadratam lateris B C, cqua’e off Qua-
Aratis duorum laterum A B, AL,

X Efcribatur per 46
& 4 3 quadrata BD,BG,
B/ C I :eritque per 14.tam

BAI,quam C A Gvna
B/ c linea 12&.::, quia_aiguli
: ad é{, ﬁmc'reé?i-. Et quia
. A BF,CBE funtzqua-.
~ EXK I Is; addito commw?i A
BC, fit totus FBC, zqualis toti ABE ; 8¢
ductis retis FC, AE, & ALk, parallela
ipfi BE; erfint citea zquales angulos B
BC, ABE duo latera £B, B-C, zqualias
‘duobus AB, B E. Quare triangulum E
B C, zqualeerit triangulo A BE, per 4

e Trian- . ~
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T'rianguli-autem F B C duplum eft Qua-
dracum B G, per 41. quia funt fuper ca-
dem bafi BF, & iater eafdem parallelas
B F, CG: &trianguli A BE duplun eft
parallelogrammum BLKE : quia’ funt fu-
-per eadem bafi BE, & inter-parallelas
BY, CG, & triiguli ABE duplum ett pa-
rallelogrammium B L k B; quia funtfiper
cadem bafi BE, & inter parallelas BE,
A X . Ergo parallelogrammum B LKE
zquate eit quadraco B G. Eodemque_»
. modo’ demonftracur alterumi:_parallelo-
grammuni L C D K, ¢quale effe quadrato
C I. ‘Totum igitur quadratgm B D, erit
xquale duobus quadratis B G, CI.

‘ ExScholios | -—
Nuentio hnius Theorematis tribuitur
Pythagorz ; quicum adudreifet in
3uxbufdam numierss , quales funt 3. 4. §.
uorum 3. & 4. quadratos 9. & 16. face~
- re 25. quadratum tertij i-vo~
. ﬁluk iden experiri in lineis, &
. inuenit ex tribus linejs ab hu-
infmodi numeris numeratis confticui fem-

per triangulum reltangulum .

Inuentio antém Kuinfrwedi numerorum
ita {¢ habet. Pro minimo fumacar qui-
cunqte nuimerus impar, v. g. 5. & ex cius
quadrato 24. abijciatur 1. Reliquienim
Rumeri 24, medietas 12, erit fecundus , &

. : tereius

—d
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tereius. erit . 13. vnitate maior:. Vel fic:
pro-minimo-fumatur parv.g.6. & ex:qua-
diato:g.. hoc. eft ex gquadrato- numeri 3..
qui elt medietas. numeri: 6.. abijciatur 1 ,.
cidemyue addatar 1. eritque fecundus. nu--
menus. 8,. & tertius 10..°

PROPOS. 48. THEOR. 34..
Vise ver[n ampulus A s eff vecins . quande

guadrata A B 5. A C [unt: aqunlim qua--
dyate'B C .. .

" Rigaturex'puncto:A fuper-
\a 1, BA; perpendicalaris AD,.
& axqualis.AC; eritque per 47.-
L uadtatum B D+, zqualequa--
o ratis':A: B,-AD; hoczeft;- qua-
dratis A.B,-A.C :-atque: adeo- quadrato:
B.C; 8 ideoB D5 ertequalis B € . Ec.
quid‘prxmxa‘duozhmm AB,A D, func:
qualizduobus: ABs. A C; erit angulus.
B'A D aqualis B A Cifediilleefb rectus 5
“gfﬂ:&jﬁu’y .




. 43
EVCLIDIS
ELEMENTVM
SECVNDVM.
DEFINITIONES.

‘\‘,/ /';;"";J 2 . - - .
.,d P gulum dicitur cstineri ful
by K éuabus lineis reétis , qua
7 (G comprehendunt’ angulum
. re&u_m‘_, o

Ex S;b'oli"a' .

Atio eft , quia in duabus illis lineis,

& angulo retloy aflignantur omnia

illa, quibus datis’ dawur ipfum reGtangu-

lum ; nimirum longitudoy. & latitudo , &

angulus rectus’, qui eft folus ex omnibus
angulis inuariabilis.

Alia ravio eft, quia ex'du-

&u huiufmedi tincarum viius

. in ale¢ram 4 forinacur optime

conceptus ipfius re@anguiy. Nam fi diz

reétz A B, A C continéant anguium re-

\, & intelli neli per
&um A, & A C ineclligatur mr(;&am

-

Arallelogrammum refan-
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re(tam A B-ex Aeviqus ad'B, ita vtfeme
ver iplt A B exiftat perpendicularis’; de=
fcribet punétum C tertium laeus CD , &
fficadem re¢ta A C iotelligatur aliquid
poft fe relinquere. , id erit fuperficies pla-
na, inter A B, AC, CD, DB compre-
henfao,, 77

Habet etiam hac comprekienfio rectan~
uii fub duabus reétis , necnon hic ductus
nius linez i alteram , magnam affinita-
m cum multip licatione , vel dutu voius

plicatione v..g. 3. in 4. pro-

3 et 2! ducitur rumerus 13. cuius
e[s|ale] VDitates pofﬁmc difponi, in

4 forma reftanguli,: dicitur-
que idem numerus 1z. conr~

€ D cineri fub duobus numerss 3.
% & 4. €0 quod fiat ex'ductu 3.
LT in-4. ita quoque fi A C,triumy

A Bpartinm., ducaturin A B. 4.

. . . partjumsprodiicantur 12.qua-
dsatula vnigs partis;, quz confticuunt to=
tiu rectangulun contentum fub ijfdem
duabus rectis A g;cA }; e i :

’ - Sécunda. definitio.
A LB parallelogramimo C B di-
x uifo in alia quatuor; duo
¢ Fp ¢omplementa GC, G B,
voa.cum H E; conflitmune
" ~monem F HE I, & cum parallelo-
. gram-

“

mmerrin alim . Sieut enim ex multi- .



~

Liber decanans « 4%
grammo FI, confticuunt Gnomonenm..
HFIE. _

‘PROPOS. 1. THEOR. 1.

ReEtangsilum contentum fub 4, & BC
quale efi BC F G : agunle-eff ifs , qua
consinentur fub eadém A, feu B G, & fin-

gulispartibus reile B C . ‘ :

G‘H[ E . Ctis enim per D,E,ipfi

. ‘A. B G paraliéhs D H,
v E 15 diftribuitur rectangu-
AB DE © lum.B Fin reétangula B H ,

. DI, EF, qua contmentur fub
BG, D H, El, hoceftiub A ;s & fub par-
«ibys B D, D E, E C. Eft autein per 19.

ronunc. omue totum &quale fus paru-
:bus ; ergo.
~~  Applicatio ad numeras .
It B C, 1o0.fegmentaB D, DE, EC .
W finrs.rm. Kreta A vel BG, fieoe.
Eritque re€tangulm B F, feu humerus
productus ex B, 6.1n B Cxio, numerys
622 &BG 6. in BD 5. ericgo: € B
6. inDE r.erit6: &EL6.in EC 4.cru
34, Ec hac omnia-tria rectangula nume-
Jica.colledta in voan funumam » Ficinae

cundem nwmerugi 60, quem.facic-A 6.
lo( i 1



46 Elementorum
in B C10. Et hoc modo applicari paf-

fune numeris feré omnes propofitiones fe~
quentes.,
1 B

PROPOS. 5 THEOR. 2.

BC, feda fit vtcungke in D : Dico Suan
" Aratum B C iquale effe redangulis conren~
25 BC,BD; ¢ fub BC, DC.

2 3 oy FEC non differt' d prace-
G F E H denti,fi lgG,y,-iutelfiga,tur !
,zquah'st ‘Ii'l B C‘l Rectangulum
euim BE, hoc eft quadgatun s
B DC ipfius B-C, erit azq:éle re¢tan~
aulo BF, torteneo fub B G, B D, hoceft
]:3(?, BD; & rectangulo DB, contento fub
DEDC, boceft fubBC, D C.

PROPOS ;. THEOR. 3

BC, fit feita vtcumgue i D: Dico reangu-
Aum conentum fub & Cyly fub vymo fcgmé=
torii v.g. fub BDsaqua’e effe guadrato BD,
& re@angnlo fub fegmentis BD, D C ..

Aec quoque-continetur in
G FE H prin?a,_e( qm-.m'anife(h‘;ﬁ
- B G, ponawr zqualisB D. Sic
B D ¢ ¢um BF, cft quadratum ipfiss
B D; & D E, re¢tangu lum fub
DE & BD,&DC, e
PRO- .
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PROPOS. 4. THEOR. 4

-AB, fila fit vieumque.in C: Dico: Quaidra~
Fum totius A B 5 aquale.cffe duobus gna~
Aratis A.C, C B, ¢ . duotus reiangulis
_Jub fegmantis AC, C B. '

: D ‘Vadratus.totius A B, fic
“I?F ‘D g AD ydiameterBE; C
S 6 f,,pamu{elagﬁ.&u GL
‘ > parallela ipfius.A B.. Dico pri-
AC B moH F, Clyelle quadsata fcg-
‘ .mentorum, ACC.B . Nam la--
:tera AB, AFE, cutareltumA, funt zqua-~
Ha 5.ergo.per 2. Corall. 32.anguli AkXB,
_ABE funt senuirecti: fed iftis funt zquales
CGB, HGB,HGE, per 29 : ergo omucs
-quatuor funt .zquales , & -per -6. .primi
HG, HE; & CB, CG;.zquales.interde_,
.atque adeo H K, quadratum reltz H G,
.quz per 34.eft zqualis AC, & C I,.qua-
dratwn fegmenti C B . Dico fecundo re-
Qangula A G,GD contingri fub ijfdemn
fegmsotis AC,CB. illud enim continctusr
Jub ACCG, & C G, eftzqualis C B; &
G D,.continetur fub GF, GI, & GF, eit
zqualis GH,.haceft, AC, & GI fegmen-
2o C B. Quibusita demonfiracis manifeita,
elt propolisio. . .
Coroll. Hing patet, yarallclogmﬁx}a_q




4 _Licmentorym "
M ¥ C I circa diametrum quadrati, cfe_»
gquadraris .. . 0o .

PROPOS. 5. THEOR. s.

A B fz8a it bifaviam in C; do now bifariam
-i8 D: Dico quadraturs G B, aquale effeve.
. &/{i_rg:fla ADB, wna cum quadrato CD.

' To Adoquadrato CF, &
F duétis reliquis paral-
lelis; caue per.coreli quar-
B tz K G quadratum feétiow
nis intermedie CD,& D I
quadratum fegment D B; & reCtangulum
A H, erit illud quod conuinetur {uh inz+
qualibus fegmentis'A D.; DB, o quod
2 H, ficaqualis DB. Dice hoc re¢tatigu=
lum A H, vna cum quadrato K G .zquale
clle quadrato C F. Complemenzum ¢nim
HC, et per 43. primi ®quale comple-
mento HFE;adiectoque D I's rectangu~
lum G B, =quale re¢tangulo BK. Sed
BKeft ¢qualekA per 35.primizergo KA,
G B, funt qualia , & vnacum C H,erit
AH zquale Gnomoni GBK; urfus addi-
. toquadrato k G; erit A H,voa cum qua-
drato Gk, zquale toti quadrato CF; quod
lt‘,:;mpouitur ex Gnomone , & quadrato

k . __

" PRO-
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-PROPOS. 6. THEORBMA 6.

Rella. AB , fee bifariam.in C , adi:04 fit

B D : Dico retangulum A DB, vna cxm
1. quadratoC B , aquals effe quadrato ip-
- fius CD.. o )

?

g gF g Onfirultie fimikis cf

) praccienti- Dico re-
L éangulum A I, quod con~
<E tinetur fub AD, DI, haceft

fub-AD, DB, vna cum qua-~
drato kG quod eft quadratum recte € B,
zquale efle quadrato C F. Nam C L,CH
func-xzqualia per g¢. primi, & CH, H B
zqualia per 43sergo C L, ¢qualeeft H F
adiectoque commuri C1, tomwm A I, 2-
quale (Snomoni GIBk . Sed hic vna cum
quadrato kG, zquinaiet quadrato CE.er-
go& AL kG, aquiualenteidem .

PROPOS. 7. THEOR: 7

AR, feita it vicungue in C: Dice quadra-
. 28m totins A B, wimirsm A D., vna £57
quadrate [igmenti v.g. A C o boc off W84
exm Juadrato H F, equaleeffe reitangulo
BAC, bis, hsc eff duolus rectamgulis A F,
H-D, voa cun qaadeato C 1 5 raligui [eig>

mensiC B, .
. C Duo,



sa _Elementorum -

EFD. D Vo enim teitangala A Fs
H D funt zqualia Gno-

HRT moni CHFI, & quadrawo
A CB HF:addito ego quzdratoCI,
erunt duo rectigula A F, HD;s & quadca-

tm C I zqualia Gnomoni, & duobus .

quadratis HF, CI. Gnomon autem &
uadratum € 1, faciune quadrawm A D,
rgo qnadrata A D, H F, funt 2quilia_,
duogt:x[s retangulis A F, H D, & quadra-
o CI.

PROPOS. &. THEOR. 8
Reta A B,ﬁ&a virungiin C adiiciatur BD;

Aqualis v.g. fegmente B C. . Dico guadra-
sumw rotsus A Ds aquale cffe gumnr 2.

- éangulis A BC , fev ABD, guAdrazo
religui fegmenyi A C . :

v Onftrutio eft fimilis

LG E C {u perioribus, & AE

0 eit qnadratum totius A D:

AL O- I, quadratum fegmenti

N\| AC:NQ;BM, funt qua-

drata zqualia BC,B D,

AC’E D qualia funt etiam quadia-
ta CH, HP. Vade conftat voum ex qua-
tnor re¢tangulis effe A H, qura conune-

tur fub AB, BH quzeft 2qualis B C. Se-

cun-

3



Liber Secamdys o st
dum eft L Q;: quia continetur fub LH,
HQ, funt stenigo 2qules ipfis A B,
B C: Tersiumeft HE, conrentum fub
HGHM, qua etiam funt aquales cifdern
A B, B €. Quarmimdenique conflinmn
*G’ BM, qula'kG; Cﬁ tqmlc QE per 36.
primi & quadransd B M, eft »quale qglia-
<frato H P Qum .ighur hec quatuos re-
Ganguiadonthimant Buprmonem, qui dum
quadrato O Lfacit totum quadracum AE;
manifeftom eft , orwm quidrarum A E,
2quale effe quatuor retangulis ABC, &
guadracy egmenti A C, -

PROPOS 9 THEOR: 9.
Recta AR pla i FifariRinC , o non
- bifarikm i D' Dies qdwllraia inequnljum

fegmontersm A D, D B, dNpin <fs qus.
dratsrum ¢x AC,CD. - -

B Erpendicnlaris C E fit

/ aqualis C A; yel CB:
eruntque ACE,ECB. Ifo-

= {celia reftanguia , 8 qua-

¥ wor anguli ad bafes A E,
‘EB ernnt per fecundum corol 37.femires
i, & rotus AEB, reftus . Rurfus cgﬁﬂ‘
dicularis D F, fecet EB. in F,&g fit
parallcla CD : eruntque etiam FD B,
FGE, reftangula 5 & quia anguli D B I
G EF, lunt fenijredts), erune& reh%u b
: C £B,

3 |



s2 ' . Elementorsm .

F B, GFE femire&i , & per 6. lgmm DF,
zqualis DB, & EG ¢qualis G F; vel CD.
Vade per 47. primi qnadramm rectz AE,
zquale eft quadracis CA, C.E, & duplun
quadsaci A C. Ecquadratum EF duplum
quadrati GF, vel C D, & duo quadrata_s
A EEF, hoc eft-quadratum A F,vel loco
ittius ; duoquadrata AD, D F . vel duo
AD, DB, dupla quadratorum AC, CD.

"PROPOS. 10. THEOR. 1.

A B fee bifariam in Cs. adiici atur quacwn-
gwe B D . Dico duo quadrata A D, D B
dwpla.effe duorim 4-C(CD. .-

L P ¢~ Onftructio eft cadem.is
o 4 cum precedéte, & an-
gulus A E G, reClus , & A

G CE,EGF, BGD triangula

Ifofcelia , & ideo quadrata
AE, EG,dupla quadraterum A‘C,EF,
boc eft quadratorum A C, C D . duobus
autem quadratis AE, E G, eft per 47. pri-
mi zquale quadratum A G5 & quadrato
AG funt zqualia AD, DGshoc et A D,
D B. Eigo etiam duo quadrata AD, DB
func dupla quadratorum AC, CD, .

PRO- -



Liber Secandns. 3
"PROPOS. 11. PROBL. 1.

Relams A B ita focare in C , v relangn-

dum A BC; firaquale quadrase fsgmen-
14C. :

) | Vadratum ipfius A B, fic
» A D; & laws AE, bifa-
.| siamfeCtuminF; & retta F G,
g #qualisipfi F B; & AC gqualis
| -Ju AG;:perfidiaturque quadratum
AH; & H L fis protracta HC:
eritque E H , rectangulum contentum fub
EG’ GH hoc Cﬂ‘) fub EG, G A. Hoc au-
tem retangulum vna cumquadrato A F
zqualia funt per 6. quadrato FG, hoc eft,
%uadrato FB;& per 47.primi quadracis A
>A F: ergo re€tangulum E H, cum qua-
drato A F, zquale¢it quadratis A B, AR,
hoc elt, quadrato A D , & quadrato retz
A Fo Dempro igitur quadiato commuoi
A Fyremancbit quadratum A Hyhoc eit ,
quadracum fegmenti A C, zqualc reétan-
gulo C D, hoc feit, reétangulo contento
. {ub tota A B, & reliquo fegmento C Be

. PROPOS. 13, THEOR. 1.

In trisngwlo A B C, fit amgulns B , obrufus 5
. i vt perpendicularis A D per Schol. 17.

L . . Diso qua-
] yrcwg‘; cadarextra tgugulm PR




$S3 . Elementorum -
dratum [aseris A C , excedere guadrara,
laterum: A B B Gy genivis vedangulo
c B D . .
A Vadratumenim C D eff
.o per .4 equale. quadracis
B C, B D, & gemino reCtan-
DB culo C B D addito ergo qua-
drato ADseratduo CD,DA,
hocelt, per 47. primi quadrarum A C, 2~
quale geminato reGtanguloC B D, & tris
bus quxdratis C B, BD, D A. Quadsags
autem BD, 1) A, zquale eft quadracum
A B. ergo quadratum A C, ‘zqualect
duobus quadraeis A B, B C, vnacum ge»
miiaco reCtangnlo CB D .

‘PROPOS. 13. THEQ®R. 12.

In triangulo A B C, fit angti’us C, acntas.y
eritgue faliem alier religuorusm acwins,
v. g B & idee ptrpemdicularis A Dy.ca-
et intra triangulum . Dico guadrasum._,
Lateris A B, minus cffs quadratis AC,5C,
geminato reliawgule B C D, !

A Vadrata enim BC,CD,

' fune per 7.¢qualia gem;-

no re&anguloBBl') ED » & i;;fu-

per quadrato B D-Ergo addito

BD C ua;lraaoA D, drude tria qud-

drata BC, € D, A D, vel duo BC,AC,
~ualia reCtanguio gemino BC ‘li) y &
R - 1o~



Liber Secundus . 55
duoblus qyagrratis_ 113\1])1, 11?: A ,&:‘bus oft
uale quadratum . Lrgo m gqug-
%?mun‘il % B, m;?as et dugbus quad?ans
C, > pradiGta gemino se ulo
BCD. . . . 8 . c?ug

PROPOS 14 PROBL. 1.

Duso redilinte A , aquale quadrarnm
, exhibers .

E R 4a..vel
4¢ primi fiat
D’ l'eCtlilim:(ét A z-
ale re@angu-
. F ‘l’:m BD, ipgﬁq‘;
E - B CB fumatur z-
_ qualis CF; &
centro G, circa totam D F , d:feribatur
fecmicirculus , eumque fecer B € inH.
Dico quadraum C H; zquale effe re¢tan-
gulo D B, hoceft reCtilineo A. Rectans
gulunrenim D CF, hocetD B, voas
cum’ quadrato G C, aqualeeft, ped 5.
quadrato G H. Sed huic funt per 47. pri-
mi , zqualia quadrata CH, C G . Ergo
hzc duo quadraa , funtzqualia dilto re-
&tangulo DB, & quadrato G C; desupto-
que comnaumi quadrato G C , remanchbic
uadracum C H zquale reétangulo D G,
oc eft, rectilinso A.. '

] - EV-
C 4 -
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ELEMENTVM
- TERTIVM.
DEFINITIONES.

' Eipxales circulifuntyquorum

q diamecri , vel femichametri

funt zquales.

3| Linea relta tangit circu-
~ lum, quem tangendo non_,

fzcat .

.3 Circulus circulum tangit, quem tan-

 gendonon fecat ... ., -

.4 AB; CD dicuntur zqualiter diftare
s C d centro Gs cum perpen-

diculares G H, G I, funt
xquales, Cumverov. g.
perpandicularis G K,ma-
p 1or eft quisn GH; dicitur
E F, magis diftare d cen~
tro,quim A B .
6 Scgmencum circuli, eft fi-
gura, qua fub re€ta linea, &
peripheria .circuli compre-
& enditur »
o > 6 Seg-

-
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Liber Tevtins » $7
6 Segmenti autem angulus eft, qui fird
re€a, & peripheria; qualiseft angu-
lus quem facit peripheria A D B, cum

reta A'B, ad pun@uni A, vel B.
7 An°ulus in fegmento v.g. in fegmen-
“ "€" wACBA,¢t angulus re.

&ilineus A C. cum angu-
lus: C eff ad pen heriam ,
& lateraC Ay C rtin-

ANZB gube_ad terminos bafis AB.
\- 778 Tam angulus  redili-
C neus ACB ad peripheriam
3u1m A D Bad¢entrum,

icitur infiftere peripheria

AB, quam intcrcipiuos h-

: ne? regz ;)onuncnnes ane
. R. os .

9A Figura zutg:’n mixta A BD, & con~

tenta erxphcna A B, &duabus retis

A D, B D coeuntibus in centro D s @p-

pellatur SeQor .

fo - Snmh: cir¢uli fegmcma funt, in qm«

- iuxta

deﬁmt 7. funt 2-

z(es, & fatis eft

vcl vrus ABC,

fit zqualis. viti D

E F, quia.per 21.

bmus etiam reli-

qul_!unt uz!es s quia onmesm codemr

3 €s.

kg?aenfo unt a:qc ; PRQ—‘

.



58 Elementorum
PROPOS . PROBL. 1,
D cirenli unmanupmn. ’

v E&aB D, fccansaliaﬁ

TN AC bifariam,& ad an.
{ lo ulos retos’in E, fecetur bi-
¥ gm'zm in F.DicoFs effe_

C centrur ._Si enim F non eft

© cencrum, fit aliud G, exera_s
zpfam BD. reta enim BD, femel tantum
feeatur bifariam in pundio, F. Ne&amur
GA, GC; GE, enuntquedyio latera G E,
EA,=qualiaduobus G E.E C; & per rs.
def. premihafis GA,bafi GC. ergo per 3.
primi GEC, GEA ,funtaquales, & redti,
& roctts GEC; zqualis resio DEC; quod
eft abfurdum.

- Cardll. Ergo in quauis selta, qu aliam
ﬁ?c:lt bifariam, & ad angulos rectos , eft
eencrum circuli; argue adeo.in conumm
amndem concm-ﬁx .

PROPOS. .. THEOR. r. .

~Re£h 4B, w{bm duo pusita pmpbmd
LA .B, cadit mtu cm‘»lum

E X Len!rO*C ad A B-ducantuy fem;—
dlam-tu A, CB; & ad gljmfiuls
i

-
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4‘7% aliad pun&um D, re¢ta C D-

N Erunt igitur per. 5. primi, C-
A AB, C B A zquales. Eft au-
X tem pey 16. prini .CDA ma-

ior CB A,ergoetiam maior
QmCAD;i pes |9.prsmCD
niinor femidiametso C A,
Coroll. Ergo linea tanﬂens.t:moxt circu~
him in vpico punle, .~ - )

PROPOS 3- THEOR. 3.

Diameter C A E fecans sliam B D, non per

" eontram - Auitam bifariam, fecat ad angu-
los vedes . ¢ viee verfa , fecans ad angu=
dos veBps i fecas bifariam .

. I N prima esim bypothef
duo latera AF,F B func

\ zqualia duobus A F, ¥ D, &
» bafis AB, bafi A D. ergo per
. ..8 - primi angulus AFE zqua-

E . liseft angulo AFD.

In fecunda, pracer angulos rectosad F,
ernnt pes §. ppmi zquales A B D, ADB,
& lawus AF iftis opfoﬁcum communge, e~
1«;o per 36 primi , latus FB erit zquale

:ncn

Coroll. Eod~m modo in omni triangu-
loifofceli AB D35 reta AF fecans bi-
siam bafim BD, fEc_at iplam ad angu-

. 6

los.
)



6o Elementorum .
los yeétos 3 & fecans ad angulos retos, fev
cae bifiriam. . .

PROP0&4UTHEOR.&
|

Bxrta centrum , nulle linese fe mutuo jeun j
bgﬁmau . 1

- Ienim AB,CDfeGxef
fene bifariam in E ; re@a
E/ . FE, dulta ex centro F, eflet
A &7 B pers. pezpendxcu!ans ad v-
- eramque, &anguliFE AP
E C, effent zquales, quod € abfnsdmn .
pRopos,'rHEomw.'

Circali fi mutuo fecantes nem buabeut idem
CODLTUIN o :

S I fieri poteﬁ +»'COMmMtne s

centrum fit C. Ergo CB,
- et iemidiameter communis,
\ ! eique erunt zquales aliz C'A,

A= C € ideoque zquales incep
£, quod eft abfurdum . ,

. "pRo-;-
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PROPOS. 6. THOR. s.
Xriam f¢ musno sangentinm , non eff idem
centrnme.

B P Roptereandem caufam_,
quia DB, efletcommu-

m";, &“l‘)A. DC ,'zqua{csl

eflent eidem D B, & zquales

A mterfe_. » %9 |

PROPOS. » THEOR. é..

$iex pundo . icoF yeducanenr AFIB,
pereentrum F , dpalia1C, ID,IE,
| vickmque s evit IRA omuinm maxinm
- 1B, minima 5 IC maior ID, e videm v.g!
dE Y14 tantum porerie eff a qualis e al~
1ers parie maxima ; vel mivima s
. .- . f
c A Rime . FI, FC funt pey
20, primi, maiores 1 C
r fed FI, F C funt zquales F 1,
B C I;A.Esgo.IA, maoreftIC.
c , .

Secundo I'F, FC, funt zqualesIF, FD.
& angulus IFC, maior IFD. ergo per 24
primi IC maior quim ID, &«. .
Tertio IF,IE, lunt maiores FE,hoceft
FB. dempa igitur communi IF, remaney’
I1E maior I B, : ;
Coe Quas-



62 Eiementarunt
Quarto fi angulo B FE, fiatzqualis B
FG: erunt circa ipfos latera IF,FE 2qua-
lia lateribus IF, FG. ergo per 4. primi &
bafis I E, bafi 1 G, & nulla alia. relique e-
nim omnes fint maiores vel minores , ex
pramifsis . -« . -
PROPOS. 8. THEOR. 7. .
Ex pundo A extra circulum pofito , ducan-
tur quotcunque rele A B F E per centrums
Fs A DI, AGH weumgne, tamn ad con-
SANAM peripheriam , quam ad comuexam :
Dica A E., effo maximam eduilarsim ad
concanam ;' A' B, minimam edunitarum ad
conuexam i A 1., maiormeffe A H , &
A G maisrom A D ipfigue v. g. A D,
vonm tanius Aliam poffe effe agualens .

Rimo. A F, FI, funt per

" %0, primi, maiores A L.

ergo & AFE, quz et zqualjs

G 3Pﬁ$ AFEFIL, &c.

. Secindo. AD, DF, fune

maiores AF. ergo dempuis ¢-

H . ualibus FD, F B; remanebit
D, maior quim AB &c.

Tertio A F, FI.funt zqua-

‘ ® les AF, FH; fed angulus A

I, maiorelt A F H. Ergo per 34, primi
31, maior quim AH & o

- - Quir-

——
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Quarto . duz A D, D F, funcperzr,
primi, minores duabus AG5 GFs & GF,
DF, funt zquales. ergp AD, minor quam
AG e . T
- -Quintos. angulus A F C, fic 2quatis A
F D.ergo per 4. primi A D, erit zqualis
A C, quia circa zquales angulos laterap
AF, ED; funt 2qualia lateribus AF,FC.

PROPOS. 9. THEOR. 8.

- Fves 18686 A B, A C, A D, (ins aquales:
- Dico A effe cemirum . ,

B E&eCB, C D, fecentur

N N AW bifariany in B, F; & due

7.} cantur AE, AF; eirunedue duo

latera AFE, E B, aqualiz dno-

; bus AE, EC, & bafis A B, z-

ﬂ;h‘s A C. Ergo pers. primianguli A

:B, AEC, funt 2quales, & reti : & per

eoroly . prime huius , in EA,érit centrum

circulsiled proprer eandem caufam debet
efie in FA, ergocemtmmeft A.. - .

" PROPOS. 10 THEOR. 9
Cireslas cirenlum ficat dumtaxar in Aok
- pandis .

. ..“ _'1 I . 4 S;
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| 6% Ekwentorwm-
i =~ Ienim fieri poteft fint tria
. S punéta B, A, C; & cen-
trum vnins fit D. Cumergo
tria punéla B,A,C; fint com»
munia s ernnt etiam ad alte-
Tius circuli peripheriam tres reée DB,
D A, D C, aquales; ideoque D centrum
erit veriufque y quod eft conera 5. huius +-

PROPOS. 1. THEOR. ro.

1

Redla coviungens centra dusrum ‘civeuornm
J¢ mutuo tangensinm .toterins -y tranfit per
Contaltnm Y o

Vnllam centadtus.ficA ,

‘centriiin grerioris circmly

Gsexterioris & re@ta F G,

fi fieri poteft non - tranfeat per

~ A, fed inteiiorem fecet in%,
exteriorem m E. Eruntque GA,GBzqua-

Jes,adiettaque FG, erant AG, GF aqua~

Tes FB;; fed A G, G Ffunt maiores A ¥

per 20. primii. ergo stiam B B, maior eft

'quim A F, hoc eft, maior quim FE.quod

<t abfurdum . idem fequeretur ex altera_s

rarte, fi ¥, poneretur efle centrum inte-
rioris , & G-exterioris , etiamfi punéta_,

C., D, vel B, E ; ponegentur coincidere

rvimims . ‘

PRO-
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" PROPOS. 12. THEOR. 11. -
Rella coniumgens. contra duoram cirenlorum

e miituo tangentimm exterius 1 tranfiz per
_ contaldum .

3

: I enim FG, coniun-

‘A ,
. . gens centra F,G,né
B tranfic per contactum-B,

e fed fecet circulos in C,

‘ - E. erunt-duo latera B,

G B, vel 2qualia ;' vel minora tertio F
C E B; quod ett contrz ao. premi

PROPOS. 13. THEOR. 12 '

Contaitns civeslorum 3 eff vaicum

puniiam .

: S Idvo eflent punéta con- .
A@Bé tactus v.g. A,B ; rectas

' D, coniungens coera C, D,

: per 1. huius tranfire per v-

trum , effeeque A C D B, communis dia-

fucter, cademque feéta bifariam in duo-
bus punttis C,D). quod eft abfirdum .

Siautem duo circuli

fe mucuo tangerent in_,

duobus punétis B,F, ex-

gerius, vna, eademque,

4
)




66 Elementorum
D E, tranfirct per virumque', per 12. vel
certe FD, F E, cffent zquales ipfi D F E,
quz omnia funt abfurda,

" PROPOS 14. THEOR. 13,

Ad gquales A By C D, cadunt agniales per- .
’”‘i‘ﬂl‘"; E F; £ ‘3" é 4B, CD,_/;‘”‘
aguales . quando perpendicwlares E F ,
E G funt aquales . _ ;

'y P Erpendiculares ¢nim EF,
E.G, fecant AB,CD,bi-
fariam per 3. hujos ; & idea
B AF,DG, femifles 2qualium 5,
"% funt zquales, & quia zquali-
bus quadratis femrdiametrorum EA,ED
zq}lzlalia funt per 47. primi, %uadmta AF,
FE; 8 quadrata D G, G E: nccefleett
hzc duo,illis duobas cfle 2qualia, & dem«
, ptis gqualibus AF, DG, remanere zqua-
ia quadraca EF, EG, & re@lasEF, EG
zquales . . -
Vice verfz, fi ex duobus quadratis E F,
FA, quz funt zqualia duobus EG, G D,
quia [unt 2qualia quadratis EA, ED; tol-
Jantyr =qualia EF, EG; remanent 2quaha
quadrata FA, G D, ipfeque AF, DG 2-
quales., Eft autem per 3. huius AF medic-
tas-totius AB,& DG medistas totius DC.
ergo A B, D C funtzquales.
. - PRO-

A
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'PROPOS. 15. THEOR. 14

Applicatarnm in cirewlo maxima of diame-
. ter. v.g. 4 G F; & H I centro prepisquior,
maier cf ramotiore C B.

. Vcanmr perpendicu-
' Ai’:? lares GK. GL, qua-
« ASNE)r ram illa erit per defin, 4
11( huius minor ita ; & idco
‘ i ex - G L, poterit abfindi
GM, ualis C :K s &BE, 'zqnidx\-
ftans ip§ € D , erit per:14. husus zqualis
I1H. NeQanmr praterea GB, GC,
G D, G E; eruntgne per ao. primi, due
JateraG B, G E maiora reliquo BE,
lgrd G B, G E funt zquales diametro AF.
go. .. . .
. Quod autem H I, fit maior C D; patet
per 4. primi , quia latera GB, G E, funt
equalia GC, G D, & angulus BGE, ma~
-30r CG D . :

PROPOS. 16. THEOR. 15.

Reda F A E dignmtre A D C perpendicn.
larisin A , t0ta cadit exira cirenlnm : ¢
‘anpmins comingentia E A B, mow poteft
dinidi pev lineams vedaos : Angrins o
tiams femiciveuli C A B muior oft ». O ro-

) liguws 4




68 Blementoram .
ligwus contingentia miner ommi angulo re~
Ailineo acsuio . =

£6A _E 7y Rimo. Ad quodliber pi
P &umG, xgdz E F, gl:
catur ¢x .centso D , vefta_s

D G Quoniam igitur re- -

¢tus A , maior eft acuto D
\e -G Ascritper 19.primi DG,
maior femidiametro D A ; & G, extra
circulum &c. : .-

Secundo. Dico reCtam A H , eduétam
ex A, vtcunque infta A E , fecare circu~
lum . Anguloenim E A H, fieri poteft z-
«qualis A D I, ad centrum D, per 23. prie
mi , & DI, concurrit neceffario cun_s
AH, 3.g.in1, qua duo JAD, IDA, funt
minores duobus rectis , quia funt zquales
reto D A E 8 ideo necefle e D1 A,

- efle re&um,& per 1. primi DI,minorem

effe femidiametro b A , atque adeo pun+
-€tom T,mec:nog totam A I, eflfesntra cir-
culum; & re¢tam A H nequaquam cade-
re inter re¢tam AE,& peripheriam AB.,
Tertio . Dico angudumit femicireuli C
AB, maiorem efle acuto CAH. quia pra-
ter acntum , continet angulum fegmenti,
quod ablcinditeadem A H. . . -
~ Quarto. Dico angulum contingentix

. <ontentum redta A E, & périphetiad B,

minoremeffequaiibecacuto K A H. Hic
: enim

~
r
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eninY contiuct angulum conungentiz , &
ﬁAmI-lil angulum fegmenti abfcifli 4 reCtas

: Coveld. Hinc ;mt reétam E F.ficum_

. diametre C A, ad punBun A, conftituat

puncto A.
- . BROPQS. ¥7: PROBL. 2.

-Ex A  ducers veilam 5 qua 149881 circss~
“ : lum BC.

refbos CAE, CAY 5 rangere citenlum o

Entro D interuallo DA,
I(: delctibatur alius circu-
lus, vel arcus A E, cumques
fecer perpendicularis B E, in

' E; & DE, feceecirculum
C : dico A C, rangere circulum in C, Eft
enim per 4. primi angulus DCA, ¢qualis
reto D B E, quiacirca angulum D duo
latcera D C, DA, funt zqualia duobus
DB, D E - - s e

PROPOS. & THEOR. 16

A B tangat cirewlum in C: Dico femidiae

meirum E G, effe perpendicnilarem ad
AB. . o

Nam



70 - Elementoram

A _cDBNT Amfizha E D, eflot per-
- " 4 N pendiouylacis; effer EBDC,
rectus, & ECD, acuws, & pes

- 19; primi ; BI) mincr ffamidia-
: - mewror E Cspandtamque D, 1>
Q{u-timrhmu:guod -contra ippother
1M » R PR S

PROPOS. 19. THEOR. 17.

Refla C E cottinuat enm tangense A'B, an-
gulum redum AC E . Dico G E tranfire
per centrum ,

ACB fit R. ergo per amtéceden-
temreltus F C A, zqualiserit
B ) recto EC A, quodelt abfur-

dum_,
PROPOS. 20. THEO R. 18,
) Angulus B D C,.ad tmman D $ iu;;lm of
ok el i po ot ity

~ A 4 N primo Eafls anguti €
ID& EDB . funt dupi¥an-

gulorum P A C, DAB: quia
B triangula D A C, DAB.funt
Ifofcelia; & EDC, EDB, funt

per

-
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per 3 2., primi aquales.duobus
. anternis , 8¢ oppotatis .

In fecundo, propter ecandem_
cauflam BDC, duplus eft anguli
BAC. S

In tertio, rotus EDC,duplus
eft totius E A C; & ablatus E
D B ; alati EAB; ergo relignus
"€ BDC, duplusreliquB A C.

ROPOS. 21. THEOR. j9.

i in eodem fegmento funt angwli > quales
unt-ADEB, AC B, A E B; funt lyser
e equinles : '
Atio eft,quia vnus & idé
angulus AF B ad cen-
trum , ett duplus angulorum,

ADB, ACE, AEB.
N Vade {apiéter Euclides de-
it vitima definitione fimilitudinem
:mentorum , per zqualitaterny: hyiulioo-
angulomm » v :

Ex Scholiva -

Efta A B, fubtendic ad

& ealdem partesdnos an-

los zquales ADB, ABB:

glito‘pnncta A5 B, EsDefle

ad peripheriam ﬂuﬁigﬁ xis-
i




7¢ Elementorum

culi . §i enim peripheria ABE; non tran- |,
fit per D, fecet rectam BI9, vitea vel citra
pun@um D. in F duéta igitue A F, erunt
.per demonftrata aoguli A F B, A ER,.m
eodem fegmento ABFA, 2quales. & cobe
fequenter etiam A F B, A D B 2quales .
quad eft abfurdum , vous enim eft altero .
Jnaior peg 16, primi, quia vaus eff extey-
nus , & aleer incernus & oppofitus . ‘

PROPOS 22. THEOR. 2o0.

Luadrilazeri A BC D infevipti cireulo , an-
- gubi appofizs fune aguales duobus redis .

Ngulienim ACBADB,
€ LA funr zqualkes per a1. hy-
s, & fimiliter ABD, ACD.
& idgirco ABD, A D B fimul
equales toti BCD: adie¢toque
B A D; duo BCD, BAD, fupt aquales
sribus angulis trianguli ABD 5 quas_ con-
tiac effe duobus rectis ®quales per 32. pri-.
i,&c.Simili enim modo oftenditur idem

deduobusangulis A BC,ADC.

o Ex Scholio. ., . .
2p quadrilasero A BC D, duo angli A,C»
vel duo B, D, [int aguales dsiopus red i,
.. Dico quaruor punita A,B,C, Dy¢ffe Ad pe-
ripheriam ciresli , Dl 5i
i -

.
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¢ Q Ienim cimgus ABD, g !
DN D tranfit per C, tranfeat vi-
‘ﬁ\ tra Vdadtraél& ixigcq fu maniz

- ahiquod punctum ¥, quod non
AN—E ﬁt?ﬂ rcéft’is B C, D C. Eiiint
.. igitur per 22.iam demonitra-
tam etiam duo anguli A , E zquales duo-
bus rectis » & 2quales duobus A , C; &
dempro communt A ,remanebunt zqu?lcs
E & C, quod eft conpra 21. primi . ducta
enith. BU), efit angh usﬁgD, vel-ntras
vel extra ceiangalm B-G D, ideoqirens
vl maior, vel minor angul‘b (,1.' T
- i FL ' i o)
PROPO'S. 23. THEOR. 24

Sogmenta fimilin; g fuper eadem bafi confli-
. i, funs agqualia i 0

’ S Ienim ity fuperpofitione
'  nott fibi peniniscégriie;
aliqua recta*A C D , fecabit
vnius p{)r:';;ibcriam in E,altq—
. -Hus in Ds fietque angulus ex-
A B rernus AC B‘,i maio%l ifterno
€ D B, quod eft contrajhiypothefim, an-

1li enim fimilinm. fegmentorum debene
o0 zquales. ¥ : 4"” .

Y - ECEEEL R R T S L

¢ D PRO-




74 Eiementorum ]
PROPOS 2. THEOR. 22

{dém verim eff quando bafes fune zqui-
Se L C

"PROPOS 35 PROBL. 3.
Datif:gmﬁ:i.din‘c,up‘trmnpﬂ’ia, .

. - Va:m&zfA B; Auc.

5 : ' quzpon fint paralle~
A B by lét?tntur'biﬁxriam inD;
E.& ex D,E erigantur per~
/. pendicwlares D F, EF,id .
] quibus neceflario exifiie cé-
trum cirguli per coroll. prigag huits xnj-:
mirwm én comynuni consurfu E

Eodem modo defcribitur circulus per
qualibet alia tria punda A, B> G, vel e
riam circa triangulgm : dummodo punéta
_nouexiftane in xng:lineg redty .

Quod autem pradicte perpendiculares
EF, DF;concursant, probatur inlequeuti
Jesamages ‘.

o' Lemme »
Perpendicalares fecantes lasera }riujﬂi b~
AR, CORENTTHNS AR YNNI pURiTum .

T

In .
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: I N primotriigulo ABC,
D - & angulus A eit retus 5 in
¥ CF fecundo obtulus ; 8¢ in tertio

: ;¥ fuet omnes acypi . i osng -
bus autem, fectum eft latus AD, bifariam
in D, & D G pararella larenis A C,.0c-
curg it-bafi BCyin G5 & GE eft parallcla
A B ;:& ex his procreagyr parallelogram-~
mum A D G B, in g.0 lacera oppofita_,

DG,AE, &.AD,
A g2 GE, & D B, fums =~
¢ gualm per. 34.prinu;

C 2: per 29. angulus E
G C, aquabis anter~
0 : no B, &GES}G

, .. - DB, xquales wiger’
fes 'qluia funt zquales eidem A, Et quiau
angulis EGC,GE G adizces latus G E

& BD ipf G E zquale,adiacet duobus G
BD, GDB; erit per 26, primi G, ¢3ua-
‘lis GB, & G D, ¢qual's E C; atque adeo
E G, gquatis ipli':A E . Atque hge funs,
communia-l -+ 7

S ﬁ Tam yero in _rirlna_..
. ura 'y wcuiares
; gF,EF?ccomdunt cum

paraﬂelis D G,GE;e0
- .quod etidanguli- GDB,
C -2360 fint zquales refto

» A « Vnde conflatetiam

B, E-F concufrere , &
P “{’ ,“?d'cmg' "; & son-



76 - Elementorum ‘
& conclistfum F efle punclam G , ie-quo |
bafis BC, feta eft bifariam :-ita vt 1 floc
cafu nonfic opus ducere tertigm perpeg-
dicutareny,guz debzere: erigiex puntlo G,
fuper BCi. - L
In fecundo vero calu perpendicilares
ST D F, EFcodcurtune
A L 2. infra BC. Ciienim
Wna T g - angulus GDB,
C lis fit obtufo As & B
 DF figrecus , reCla
N+ ¢ DF, cadit necefla-
o B e inter DG, & D
B_ s & fimiliter B'F cadie. inter EC,
E G wvnde concurfus non poteft non efic
infra 8 C: concurfum aucem 'probat re=-
€&aDE, qu 2 ex dnobus sectis ad D,Ede~
mitduos ADE, A E D. & iMco reliqui B
D E, FE D; fant-duobus rectisminores 5
ex’ quo [cguitur concutfus per 13:Axiomd.
D SRR s T N
. Inrectio caft perpés
3 diculaﬂs DE, E!i':?. zaf
dunc inter DA, DG, &
R
; C anguli s CEF funt
R G:\ maiores angulis GDB,
G E C, qui funt 2quales acugo A, & ideo
concurfus. F eft intra triangulum A B C,

- Demique i veroque ¢afus tertia perpeit-
diculars coincidit cumre@a F.G. Nam
LR . [ P"‘.

(3

PR

E



Liber Tertins. 27

piimo F B, eft zqualis FA, per 4. primi 5
quia-citea reito; ¥FDA, FadB funt duo la-
tera FDyD A, ¢qualia duobus FD, D B -
fecundo: F C, ¢quaiis eft eidsm B.A, ean-
dem obcaulam , aflumendo trigngula F
E A, FEC.crgoctiam F C, elhaqualis
F B. funt autemn etiam duo latera F.G,
GB,; =zqualia duobus ¥ G, G C. ergo per
oftauam primi, danguli FGB, FGC erum
zquales & rechi. arque adeo omncs tres
Jperpendiculares concurrent ad commune
Jpunétum - F, quod erat demonftrandurn .
. Pro figuris. regularibus pluriunr lace~
sum ponitur aliud Lemma b finile ad
odauan propofitionem quarti .
: A Ceteruni'm propofitia
- me 25. non eft necefle vt

reétz A C, A B, habeant
s punitum A, commune.s
) - dummodo non:fint paral-
Jeke . Etlicechic coucurfus perpeadicnla-
sium demontiratos fit duntg¥atin, crians
gulis § idem tamen fequitur fi dys hinex
ducantur vtcunque,dummodo non fint pa-
raljzle quales fasr AH, CI. Nan produ-
Az conitituuit cum A C, triangulum
A C B, & pegpendiculares DGs FG-con-
currynt in G, .ergo.ctiam perpendiculares
KM, LM,.quz fccant AH; C1, bifariam
concurrumt alicubi in M, cum fine pdral-
lelzipfis DG,EG, &c. .

e, D 3 PRO'




8 " Elementorum
PROPOS. 36. THEOR. 13.

In codem , vel in equalibus civenlis anguli
aquales infifiuns equalibns  pevipherns ,

o fiie fint conflisusi ad contram 5 fine ad pe-
ripheviam . S

S Int primo zquales

B E
/\ anguliad centra G
A A H. Cumigitur cifca.
=00 cofdem fint quatuor fe-

midiametri 2quales,erie
per 4. primi bafis A C; zqualis bafi D F,
& quia ijdem angnli G, H, funeper2o.
huius dupli ABC, D E F: ideoque fuper
ualibus bafibus fegmenta ABC, DEF,
iilia , enime per 24. huius eadem feg-
. menta gqualia,& periph=sia ABC,DEF,
neenon reliqgue ACy DF zquales ..
Deinde fianguli B , E ponantur ¢qua-
les 5 necefle eft eeiam G, H effe’ zquales.
ergo &c. ‘ ,

' PROPOS. 17. THEOR. 24
€inando arcus D F ; A C funt aquales 5 fums

quoques 1am avgnli ad cestrn G, H, quams
anguli B, B, ad peripheriam aguales .

Si -



Liber Tertins . 79

3 B .S'Irenim angulus A
' G C, effct maior
DHF;ipfique DH F,
, fieret 2qualisAGlar-
KR $ cus AT, cffer zqualis
DF, perag. huims, hocett, ipi A C,
quod eft ablurdum . '
Sinsilis-eft ratio deangulis B, E

PROPOS. 28 THEOR. 11

I eodemm, vl qw;rkiu: cirealis, ¢'gm|h: re.
o 8afubtendunt aguales perifheries .

a fos funt quatuor fems-

Iz n
QN
AT=Ep~F diametri gquales; & in-

=~
fuper bafis A C, ponitur zqualis bafi DF.
erg:) per 86, huiu's? arcus ?"c, eit xqualis
DF, & reliquus ABC, reliquo DEF. .

PROPOS. 0. THEOR. 36,
Peviphowias aguales fubiendunt relle

aguales . -

Rime enim pers.
primi angu¥dG,H,
aquales , quia cirea ip~

D & Quiz

v



8o Elementorum

Via per a7. hmus

erit ctiam angu-
- lus G, ztxxahs H, fip pe-
. ripheria A G, fie zqua-
- lis D F, & per 4. prinui
baﬁs AC, gqualis bafi DF, propter qua-
tuor fcmxdmmos ;qml 3

~,:‘

PROPOS. 3a. PROBL. 4..

Datim pmpknm ABC,. hfmm
j’:un

H Ocprzﬂane&aB D Bs

uz fubtenfam A C, fe-

cat. bi arm , & ad angulos

reétos in . guia cirea reétos

funt latera BD, DA, zqualia

htenbus BD, DC. Etidcirco pex 4. pri-

-mi bafis AB,zqualis BC; &' per 28, hmus,
arcus BA, quahs BC. C

PROPOS. 3t THEOR...:-:.\

A»gtdu’ihz ﬁmit'x’itulq:res?tu eft s 35 maio-
re figmento minor ; in minore maior veélto .
<Angulns quoque fegments -mpigrir. maior
efirecto 5 (o minerie minor .

D Ico primo angulum A B C in femi-
cnrculo ABL., efle reGtum. Angulus
: 41 enun



Liber Tertik. 8t

1 ¥ enix(l:’lsiBl‘)j B,ldu lgAeﬁ DBCd;
o & »dupius »€0 quO
A 7ANNY triangula ABD, DBC,ﬁn:I(o-
' feelia . fed illi dupli funt ¢qua.

< les duobuis reétis, ergo D IS\A .
DBC;conflituencretum A BC..
: Dk‘:}:; in“maigri {egmento C}:gl:l &u-
gulos effe acatos, Ju cpdem emm, en-
to eft quoqueanglus B A C, qui ¢it acu-
Tus, qgiao?;B G, eftreus o bn?: autern_,
BAC, funt omues reliqui in codem fep-
mentozquales pex 21, huins . Ergo,
~ Dicoeg.anguinm B E,C, i minoyi k‘g;-
meato B E C, efle obtufum . In quadula-
teroenim A B E C, oppofiti E,A, funt z-
quales ddobus s¢ltis per 3a. Ipius ,' & A
¢ft acueus . erFoE c:})“m . “

“Deniquee relsquize du¢ pastes fune manis

fefiz'; quia angulus fegmentamaioris, né.
peangulus mxus CBA , cosmponitus ex
rb&nABg;&' aogule fegment: qued ab-

reta AB

fcindit : Bt protiaita AB, un F,
fic angulus rectus CBF,maior an;i:ilo feg~

ments MINOTIs Kcpe mmayg -
B A T N N BT e
R T B L I AT

N K L [rivaaa2 R
Cun . AP oo el
o TSRS s

4 s nl



8z . Elementorum
ExScholio.

C - Fice verfny dico angnlum »
refium, v. §. ACB, effer

“ﬁﬂl‘aw‘”p MG)’.

- ffreita A B ,duda vt .

: B N /«erur Sifaviams

CimDy grmfn Dyétwen A B. defiribarnr

jnmm‘mhn, ip flime. :mfu }wr C.

’S I cmﬁr pun&am Cefiet in. alio (Eg—
mente , angtilus A G B, noneffct ra-
. Gus 3 fed 'obnf ,vcl acnm, nden(oo-

lbatumcﬂ. S -
QROPOS. 33, THEOR. 3-&( n

Restw A B tngllcmnfmfnc,é'CD
jﬁ"'mih C, D: Dm m’ ‘CD’

© aquales ffE angulos in- alterne [sgmente
DBC; Qa»p‘h DCBHU in- ok

: m'nfcgmncrn B P R Y

& e B I CD, mmmnrwp:r

¥ centrum H , tranfeae C
R E : eruntque per 18, huins.

» SECA,ECB, ri,&ipfis

erunt zquales CGE,CDE,

in fegmentis, hoc eft, in femicirculis quos
“bfcmd.lt dumcm CE-

Dein- -



. _ Drinde quoniam CDE, reClusefl; erii
gic s I;C E. vni re&p,_nczpetoci E
aquales 33 primi, toque
conta_ mt?ni.D'élg“,:lcsliqgns RI}EC,Egékg-
no fegmento, ¢qualis erik reliquo
- ad punctum cgga&us C. e s
. Deni?le in quadsilatero EDFC,anEn-
-Hoppofiti DFC,CED, funyper 22. hu-
- jus aquales. 'duobus zectis , hec eft , duo-
‘bus DCADCB.. Sed DCA, xqualss ef}
D E C.rergoreliqguus D FC, m alierno
fegmento , et zqualis relique D € B, 3d
contaitum C. S
_ PROPOS. 52 PROBL. 5.
Supee’ dars nﬂq'u‘\l,g‘lim. ". .' ;i:-m..
circuli-, capiens angulum daso squalem .
Lo N

G- Rimo , quando angulus

%B P datuseft reétus, ccr:gm,,
eft fegmentumeffe femicucu-

B lume s -

DK Seeundo , quando angolus
datus eft acurns v. g. C, tunc confliznatur
ipfi zqualis BA D, & ex A, fiper AD
erigatur: perpendicularis A E, & i pun-
€to B fiat angulus ABF »¢qualis B A-E»
eruntque FA,FB, zquales, & F, centzum
circult AGBK ; & angulus AGB, ip fez-
meate ABGA, erit gclgxal x; angulo B?JD,



B i

84 . Elementorum
> ad pun&nm coitaltus A. Nam propter -
reGium DAE; re@a DA, tangit carcuhim
per 16. huius . Eft autem B A'D,a:quaixs

C. cvgo etiam AGB s eft ualis C «
© " Dertio, quando angulus datus v. 8. H ,
ef obtufus, dccipiatur eius loco, acutus.C.
Defcripeo enim fe gmento AGB ; halsebi-
wmr rel 8. angulus X, crit -
qualis ,,qma per 22 hustss G & Haze-
,%lmukm duobus rectis 5 hac aft yduebis
+H o Camem.eft zquahs‘ b,. cxgo d{,
;quhsﬂm Y

PROPOS. 34. PROBL- 6"
. HOJITS v O R

A d‘f; cm-:jdo abfecindere figmentum , qu‘

xupq"plgiqu Agmlllm dnmmp D 3

g olaa £l. Sy
Vcatur tanacns I:AF,

"v ’ 3#@@;{*
lis Dmogul.u e%
[ alecroo fegmento C B A, em

Y per 32. hunuazquqnpssgdoﬁ

AnCshoctfhmth = u
REATS SSULRTES I RS H
CPROPOS 33 cmﬁoxn.}z,;.q
PR T3 A SRR N

Siimeistudeidne role e m{w o
auxnld Sub fcmmnrm: Jyualu- o
. u sl - ) ..

s Pt“
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o PRimo » quando iinterfectio
& fit in centro', ommia feg-
,.me';:m .ﬁ;ntffebn}idhmetjr-i 2 &
o rectangnly’ dub fegmentis funt
SN P quadtaty qualia, - .
:Secundo quando.C D, tranfit per cen-
orurh B, fecarA B, bifariam’, atque adeo
ad angulos reétos:E, per 3{ huius» Tuhc
veta € D erit fe€ta bifariam n ¥,1& non
biferiameindE s - 8 per 'y feeundi s re@an-
gulum CED; yua cum qjx:cd{ato' EiF, eran
;qgale quagr%g;g ED, hoc-eft qgg;am
»&per Py thag), P2c2 E,
EF: ab!auﬁue communi g F, remanebic
‘quadtanon-B-b2quale wiaazule CED.
Quadsaguin B-E ,eftidem-cum re~
¢tangulo AEB..etgp scttangulim. fub feg-
-mentis A E,EB, eft ¢gquale reffangulo
" congentp fubogmentis CBED. ¢
"~ Tertio ¢Quando CD; ns per céa
upm F, non feede bifariam Adbsin B, feca~
bitur bifariam inalio puncto G, FG, erit
ad AB, perpesndicularss; & per,s- fegundi
. B o yedtanguluni. A BBy vnateum

,[ o (GB; adiedtogua qil 1a. ‘
. ,;\ .t GFeent 1qu¢&ang:;{un:

[y - .i@EB:‘SWm G’
G F, hoc eft,cum quadrato. B

is GB, GF, hoe eft,q dr"ao"“ B,
quaf{gwﬁ » GF ¢ hoc eltquadrasp 8.

T



8% Elementorum '
uic autem quadrato ¥B, feu FD, often~
dimus zquale efle reCtangulom CED,vna
cum eodem quadrato E F, ablato igitur
quadrato EF; remanebunt rectangula C
D, A E B, zqualia .

Quarto, & vitimo nentra
tranfeat per centrum : dicdni- °
hilominus rectangula AEB, C
E D, effe gqualia , quia vrruns.

debet effe aquale rectan~
ulo GEH, percafus nncccedcmes,ducen-
GE H, per ceatrum ) T

PROPOS 36- THEOR.. 30.
§ ex pnl&o D,nm D By tngmmn‘uhnii‘

& alia DCA, ficet:. Reidangulinh .rna,>
et cgudc gnddrd.fl DR IS

r

TRanfeat pnmo' rea.‘b’l) C’
> A, per eenrrumr F. Quo-

B igitur A € fetaeft bifa~

nam in F, ipfigune additaC D = -
; ergo per 6. fecunds , reétami~
{ - A guumADLC, cumquidrato

Cs ®equalevelt quadsaty FD; hoe eft, per

7. pphh}, quzdxms DB BF-Sumamm-

iC, FB; ¢qualia.. esgo & reliqua, nimi-

um reGangtinay ADC, & qua
B; ﬁﬂtm’a'

'

SCj .



D enu o ‘

Liber Tertins . .
Secundo , re@a DCA, nod
- tranfeat per cencrum F , fed
» reéta FE, fitad ipfam perpen-
dicularis , atque adeo per 3
A haius , fecet ejus fegmentum_»
G D, bifariam in E . Quare jcerum per ¢.
fecundi, re@angulums ADC ,cnm quadra-
to E C, eraczquale quadraeo E D : adie-
_€oque quadrato E Fs eric idem retangue
Inm A D C, cum duobus quadratis E C»
EF, hoc eft, cumrquadrato F C, 2quale.s
quadratis ED, EF, hoc eft, quadrato ED. .
Quadratoautem F D, font zqualia qua~ |
drata DB, }}E & BF, o :.T.ﬂ- FCrer=
etiant relmua eruire equalia : rem
g‘:fa_ngulum DC, & qua '
Corold.1. Hinc manifetumeftifi 4 pun-
Go D , ducameat-plurim recte circulum
fecantes ; retangula fub toeis » & fub feg~
mentis intes punélum , & conwrexam pert-
pheriany interceptis , effe zqualia : quia»
ominia funt eidem quadraco tangentis -
qualia . ,
Covoll. 2. Conlfat erianeuduas tangentes
ex eod=m punéta-duttas , gffe gquales.
Coroll. 3. Excodenrpunéto folum ducik
duas tangenees. .- : '
Coroll. 4. St duz re@tz zquales circulo
incidanc , & vna tangar, ctiam aliam tan~
gres . o

S PRO-




88  Elementoram. -
PROPOS. 37. PROBL 3.
l?@u‘ [ confiet mangulum A E C, equales

¢ offt quadrato D B: refla D B, inciderne
," ‘esrculo. erit sangers. .

- Veamr tangens DE,& ne-
A\ GarurEF5 quzad D F,
BL F\r e per 19. perpendicularis , &
L Y& } quiaeidemyrelangulo A DC; -
.- M. zqualia iuntquadrata DF, DB, -
‘emumetiam rp@equalia, & sl DLF
D: B, xlnales . Cumque duo larerg EF ;.
F D;-fims zqualiaducbus EB., B Dy &g
E Dy fic bafis gommunis : dexit per 8. pri-
“miangulus EBDizquaiis re@to F.. & adeo-
per 16, huins DB, sangenteirculum,qnods

‘cratdémonftrandum. . - T
-, L [ERTPTEI IS
v (RPN 4" i1
DU . _'!::l._l PR I

il

T
" ]
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EVCLIDIS
ELEMENTVM
QVARTVM.
D-E}A"INITION-.ES.‘T.'A

ﬁgum AB(, cum_»
. . anguli D, E, B attingunt Yat ra ﬁu
ABC.

2 ABC, dicitur’ cxrcumﬁnbsﬁgurae D
EF: cum latera ﬁourx ABC, attingunt
angulos figure D YT

3 Ve rectilineum D E F dicacur inferi-

- ptwn circulo, debent an |D,I;,F,¢£-
¢ ad peripheriam G HT:

4 Vriautem re&ilineum ABC, dnca:ur
circulo circumfcriptuin 5 debent lateu
re&ilinei, tangere circulum.

s Ttem circulus eit figure ABC>» in-
ﬁ.npzlus, cun figure latera: contrvermt
Creuidin v ¢ b e ', -

¥ ' '’ 6 DC‘

a o~



90 Elementorum
6 Denique circulus erit fiourz D E F,
. cirumfcriptus; cum peripheria tragfie- |
rit per angulos D,E,E. '
7 Re@ia lnea dicitur coapeari circulos
enm cius termini fuerint ad cicculi pe-
siphenam .

PROPOS. . FROB1. 1.
In date cireulo s data ve@e D, ( gquande id
. fieri poseris inxsa 1§, tereif ) cocprare
: - equalem . . T
‘ E }Z diametro B C abfcin-
: datur BE.zqualis D, per
3. primts & ccitra B, inter~
uallo BE, defcribatur arcus fe-
1D g Cans Jdatum circulum in A Re-
~ &a enim BA, erit aqualis B E, per defin.
crculi , & @qnalis 1pfi D, per primam._s
pronunc.

PROPOS. . PROBL. 1.

2 dato circnly inferibure miangulues , dato
sriangulo DEF sqniangwlam. -

. : D ‘punftum contalus A ,
S Al A cumpuwigcnte CH, fiat an-
B guiusG A B, aqualis F; & H

D€ A C;zqualisE. Dico triangu-
NP lum ABC, ipfi DEF ,¢ff ¢qui-
o angu-
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- angulum. Angulus enim C, eff per3a.
tertij , 2zqualisG A B, ffu P ; angufus B,

aqualis HA C, hoc #it E. ergoper 3

prmi , ctiam reliquus reliquo. - -V -
- Nota: Si hoc modo inf¢ribatur 2quila.

terum , circulum dinidi inires pactte-

quales, . S L4t

PROPOS. 3. PROBL. 5.
, LR
Circslo civeumferibere trisngulum , _enicwne
quz DEF aquinwguinm . RN

i Xternis G, H,
G A fiant 1o centro
cl, zqualesA 1B,
BIUC: eritque re-
‘L

B Mliquus AIC, gqua-
lis reliquo K, quiz per 1 5. primi, omnes
anguli ad I, & per 32. eiufdom omnes ex.
terni G,H,K, funt zquales quatnor rectis.
Demum ducantur per A, B, C, tres tan-

ntes , quaz concurrent ad tria puncta L,

>, N . Cumenim IAL, IBL, fint reti ;
erunt B A L, ABL, minores duobus re-
&is; & ideo per 23. Axioma AL,BL,
< oncurreent verfus L : & 1e2 de reliquisy
Dico angulum L; #qualem effe E, Onines
enim ahgiti quadsilateri AIBL, funt per
32. primi equalés quatuor reétis. cum_s
sgitus due ad As B, fint recli: xclz'qu 1&

. '

) .
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o1 - Elesmentorum
L, eraut zquales duobus rectis, hoc eft

I duobps G, EL. ted‘AIB, & G funt ¢qua-

les s ergoetiam L & B 8:¢. eadem enim,
cft ratiode seliquis. -~ - -
.- Netain ttiangulo zquilatero , & fini-
dises in qmnibus alys figuris regularibus ,
omnesexternos efle inter fe aquales. Ae-,
que ita ctiam anguli ad centrum I, enuie
¢quales’, & per spfos fecabitur circulus in

. parces gquales.

et

PROPOS: 4 PROBL 4

*-d8tra triangninm A E C, circulum do~

[T oo ) ’f“"‘o

Voanguli B,C fecen-

’ A tur bifariam, & BD,

= °.~., . €L, concurrant ad D: Ds-
. N - <o tres perpédiculares DE,
ko DE, DG, efle zquales &c.

Angulicaim D E B.D B E, funt aqualss
DFB, D BE &DB rectis E, F oppofi-
tum , eft commune . Crgo pes 26. primi,
pespendicularis D E, gqualiseft D F. Eft
autem eidem etiam zqualis DG: eo quod
C., fectus fit bifatiann & F, G, fint gedti, &
C D; communis . crgo;omaestes fine g-
qnales, & circulus delcriptus pes Ey B, Gs
tanges latera per 16. te5tily -+ :

TCIN [N A
PRO-" .



o Liber  Quavtus. ' . b3
Triangwbo A.B.C s circulhme eivchm-

Soribere . ‘ |
L Ocprobléﬂi'm-ipmi\
- '3 nondifferz ddprop, 27.
tertyj » ybrdochimus per tria
. e p;inB&,é d;z_ » Yualia icl[uut
oy A » dedcr cirgulum.
B pcrpcnd.ic_uht?s(_?en#: DF,
B F, qug fecane qualibzt duo-lacerg A B,
A C, bifariam; neceflario’ concurryng in.
quzfio cengreFy .. " O
ST P LN 5, A
+<PR-OPOS., 6.PR OBL. 6.
‘."'5" [T HR 5 R M T

- Dars diréulo quaibaium infunberes

‘ , D ¥z c{iamecti AC, Bl,g,
V /A& ) cu!aresl:'::;g::;egz hc;gse l:m.:
N

drilatesum ABCDjrerié gua~
©0 € drawm. Quatuor ‘ehiiman~
gulis rectis ad centrum relpondeiic per 26, .
tertij , quatuor a¢cus gquales 5 & quation
arcus gquales {ubtendunt quatuor hinez ¢-
quales AB,BC,CD,DA per29. eiufdem.
Denigue quatuor anguli ad A,B,C, Dsper
31.tertij , func gquales ; quia funt in qua-
tuoy femicirculis., :

PRO-

4



9% -Lsementorum
PROPOS. 10.-PROBL. 0. . °
. EfqueLemma 2d fequengen, -

Trivngulom 'llcﬁ’c.k': fOIﬁ!W! » CWiKg ter~
- gue agualism angulornrn fis duplus

A "Ii’.i' I

A T Er 11 found; fecetur quz-
X uis A B, ita, vt, reangu-
dum A B C, zquale fic quadrato
A Cs. &. centro A, interyallo

B AB defcribacur cuenius,vel ar-
€us , eique appliceryr per 1. huius B 1,
zqualis A C, & per 5. huius. defriba-
tur circulus circa eriangulum ADC,
quem reéda BD), t2nget 10 D, per 37. ter-
tj; quia redanguium A B C, ¢quale eft
%dr%to,ﬂwl); ?nrdqu°4 B;EDI, uags ﬁ;

3> 8¢ per-3e ginfdemy atjgulo BDC,a

- Sk B pqualis erit n altefo g~
\ S A D adieltoqut ,:ﬁﬁ-
mani:CGAs:guar due CAD, CHA, z-
Eyahﬁ‘mﬁ ADB; & quia-dughus CAD,

A, mqualiseld per 33, prinu excerous.
DCBihuee erit z&uahs ADB, f£u ABD:.
8 in rriangule DECB, vrunt per 6. primi,
D B, D C, zquales.» eftque D B, zqualis
CAs ergaCAs equalis C D, &pers.
primianguiC AD,CD A;zqr)aé:s 3 &

»

K




SBOLT L HATIUS o 9
- DCB; neenon A D 8, vel ABD, duplus
ipfus BAD.ergo&e. .

PROPOS 1 PROBL. 1t

- Cirguls Pantagenson Regulare ine
Jeribers ,

E Er fecidam huius ieferi-

& bacur ciiomlo triangu.a

EFG, gquianguluni triangu-

lo ABD, propofitionis.ante-

F~6 cedéntis, & GH,FI, fecent

angules EFG, EGF, bifariam. Hac enim

" ratioue eridt omucs quingue auguli FEG,

IEE, IFG, HGE, H G F, zquales ; quia

EFG, EGF, funt dupli FEG: & ideo per

16, tertlj quinquearcus FG, EI, IG,EH,

H F, lung gquales ; & quiogue reftz iplos

fubtendentes g¢quales {)Cl‘ 29. ciuldem; &

omnes’ tquinlue anguli. gquales per 27.

quia ficuc H E 1, jofittit tribds arcubus 2~

qualibus H.F G 1, ita quogue: reliquu infi-
itunt totidem gqualibus . C

PROPOS. 15. PROBL. 15.
Circuls Haxsgonios regubare inferibers .
Emidiametro A G, applicentur ;éua-

les AB, AC, esuntque AGC,ABGs
. trian-

-



96 Elementorum
D triangula zquilatera ; & tam

E; * angulus AGC, quam AGB,
; _€rit per 32. primi vna tertia
) duorum reGorum. Produ&ta

autemn CG, in E, fiunt omnes
tres AGC, AGB, B G E zquales duobus
. rectis. ergo BGE, erit reliqua pars tertia,
& omnes tres eryne gquales : & rotidem_»
alij erunt eifdem gquales ad verticem G .
& ideo infiftent {exareubusigqualibys s &
arcus{ubtendent fex recte gqualess & om-
nes fex ‘an%uli erane gquales ; 'quia ficue
E D B, infitic quatuor arcubus zqualibus
EB A CF, it reliquj . .
PROPOS. 16&. PROBL. 16.
Circulo inferibere Quintodegagonsys

vn‘gidzm,-» o

’

"I Nferibatur mangukm_u

:huius’, & per 11.:pentago~

F~ B tur partium 15. eit tota cir-
cumfeeentia, tahium s. erit AB;' & talium
triam A G, & A G F, 6. arque adeo ta-
lium partium erit voa ; arcus B F, hoc eft
vng decimaquintas ,

‘PRO- .

¢quilacerum ABC, per 2. -
7€ num ADEFG. Qualium igi- -
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PROPOS 8; P ROB L: 7.'.‘:&‘\:.:..4

Cirenle %MW: 6 Pentagonams vegn-

. rimpe Crespferibere .. .

L ’.V:Tp::;xis
¢ ¥ - fit o~
e . ibus kguris,
M-‘pﬁwtiam
traangulo ¢6-
S ;nhtnu,.,mgg‘.
R . fusguadrati:,
N L XK. F L. wel pévagoui
internus fit A , exsetnussB; quibus in tigus
riexvgularibus conflat rehiguos effe aqua-
les; & externa B, fiant'ad centruns Ly e
quales quatior pro quadrato , & quingire
pre pelitagano, id quod poteft fitrs ; quia
omnes anguli extcrni cuiufcunque figure
zquéntient \quosnor:-rals. per-3v. prafiis
% hoc lipfo di-wifus: erit civculus in qua-
uoryvel guin gise partes zqukles, & Minee
hbmdvmﬂicufa gcnbnﬂiuaét ua-
leatum. BEGH ,: vel pétagonunp EFOMT
egulare s & circulo infriptum; ¥t patee
x demouftrationtbus 6.8 vndecime . In-
tencis.qutem punctis E FG &c. circum-
cribisuricirculo quadratum; vel pentagos
I .per-tgangentes, ficutinteitia ciroums
Wiprum- eft ari s ficus. iba jta




98 .« Elementorum

«eflamihic demonitratur .omnes .angtilesX
LM &c. efle 2quales inteanis A, quia v
g. in quadrilatero ED F K,.prznct duos
rectos ByF, reliqui duo D & k ,m%gux—
les duobus areétis,.hoc cit duebus A, B, &
quql;::ai D,faﬁxs){& .zqualis .B,i'eﬁxiuir hld(”
. xqualeme . Latoravero, M., .
- -&e. cﬂé;zgua!ia,_pmhaturiboémném']:an-
b cntes KB.KF—:& ﬁhnhlﬂ' lF:L-G;
" funt.zquales per 1. «coroll. 36!itertij. <t}

+omuia triangula EXF, FLG, &¢. funtifo-
deelia,; & ad zquales bafes EE,FG &c.funt
anguliangulis zquales; €0 .quod etiam X,
Ly Sec. int zquales. 8 deo per 26. prisai
«erynt etiam omnia laer2 £ KsK.F,F 1,
-Beacequalia ,-ne¢ nondue K .F,F. L;dus-
bus L G, G M, &c. equalian - ..

PROPOS: & PR OB.L. 4. & 13
In Quadraze s ¢» ‘fmtnﬁu ;lﬂm 5

‘.Rﬁl ; :ézf‘".""‘.. Ml‘ Lol
T_. o infcriptuse us’pre~
» =poa3£l.ldiuidum}:>.duoangulosrbifd-
;iﬂts ’ ﬁidgu_od etiam habet lﬁ:n&m- in om-
ni guris regularibus.. Redx-enim’s
BE,CF, diuidentes bifaziam angulos v .g.
B,C, concurrunt neceflario inera figuram
alicubi in F, perlemnia quad fequicur;.&e
perpendiculares F G, FH, FL, &c. dus-
ex puodto F 4'.in fingeda kavesa funtiagm- .

. R : 1es; -
. . )
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les; idque demonftratur eodem modo, "‘{
quo in quarea, quod atcinet ad tres perpé- M

diculares G, FH, F I,pro séligitis vere

rzmanftrandur eft, etiam seliquas KD, | f

E, FA, fecare rekiquos angulos 1), E, A
bifariam, - -

D

o angula FDC
X ‘%{lﬂm efic

duo CF, CB, funt zquakia duabug lateri-
bus C.F, C.D. ergo per 4. primi angulus

CDFE zqualis eft CBE. hic autem eit me-
-diceas racius B, dpfique B zqualis elt rous

'ﬁ—-a-ﬂ-rq
.

¢ _D_ . Dicoigir

(Sadd AR ,,;WE

Yy
..

-D:ergoetiam F D. decat bifariam angu- '

lum D. &.ita de reliquis . eodem enim_s
Mmode , & ordine proceditur ad seliquos
& tandem per 26, primi demonftratur re-
liquas perpendiculares F X, ¥ L, &«. 2-
-quales effle rribus FG, FH, F L. quiav. g
intrianenlis EDI, FDK,pracer rectos ad
I, K, anguliad D,funt zquales, & laws
FD, s-oppofitum e/t commune. quare
eieculys ddgg‘ipms centro Finterualie
F G, tranfie per reliqua punéta H, Lk, 1,

& in ij{dem tangit latera figura datz.. .

‘xi.l.‘w._ ;kx..._-v

E 2 Lew-~




o8 Elementorum
LY ) o i

o emmg . -

n figuravegulari , ¢ prime v fgura lote-
a3 mero paring v.g. 5n odogema : Bico
Primo, reGam A E , dntam ad angulcs
oppofites A, F , virumque wpgulsm fecare -

- bifasiam . ’ \ .

Y U X cadem enim
- - L puucto A, ducan-
o thr religtiz reCtz ad
reliquos aungulos , sta
we fiantad viramque.
partem vecte AE, tria
triangula - Erune pri-
. mo dun wriangula A
GH, ACB, penitus g¢qualiaper 4-.primi,
Quia circa gquales angulos H,B, latera la-
zeribus funt gquaiia;kocett bafis AG erit
£qualis A C, & angulus H A G, angulo
BAG& HGA, angulo BCA: & iiti dne
dempti ex tatis G,B,qui evam funt equa-
les, relinguunt alios dnes AGE;A €D,
®quales : Etcirca iltes erunt itczum duoe
latera duoebus gqualia, ideog; per 4.8 ba~
{is AF,¢qualis bafi AD,8& angulus FAG,
qualis DAC, & G F A ¢qualis CD A
nique codem modo demonitratur an-
gulum AEF, zqualem effe angule AED,
& EAF, ipG EAD. Patet igitur :jft;s’w




. Liber Qunrtds. 3012
- RE, fecareangulum E bifariam ; immo &
angulum B A M ;. quiaad-veramque par-
tem re¢tz E A, funt tres angulr uibus @-
quales... 7 i .
. Dico 3. re€tam EI wanfire per A, fi bi-
fariam feceeangulum E . Debet enim co-
- ancidere cum redta. AE, quam oftendimus.
cundem angulunx E fecare bifaciam .
Dico 3. fiduz reétg¢ EI, D I, bifariam
fecent daos angulos E, D, ipfas concurre~
re mira figuram ¢ Anguli enm figurarum:
regularium fitnt mivores duobus redtis. 1=
go &fenufles IED,I D E; & ideqper 3.
AxiomaEls DI, concurront; & quia uge
feunc.per angulos. oppefitos , sencurmne
iotea figuram . . -
- Dica 4. eriam duas perpendiculares LI,
K1, que bifariam fecang laccraE F, E D,
coycurrese inl. NeCtantureaim L E kI,
€um igitr in trianguio-1ED; anguli. fing
wquales; erns E,ID, aquales: {unt au~
sem etiamt Ik, b E gqualiz duobus laeeri:
bus I k, K D). ergo per 8. primi, angudi.ad
XK, fuat re@r.  Rurfusdee Istera lE, EL,
func zqualia duobus 1 B, BK » Sangulp
sontenti gquales. exgo-frer 4. primi angus
lus L, eft gqualis recto k. Quonfam jgituy
perpendicniares.predite necsflario, gain-
cidunt cam.aftis L I, k1 conquerung. criany
wlzink .. A R
KL TR "B 3 o »



Yo% Elementorsms .

Fis figura autens lateruns imparium o

V.g. in Heptagono §

I dico primore@i A K,
- quw lecat angulum A,
bifarianw, fecare etiam:
bifarianr latus oppofi-
tum E D. Dueantur A
p PBACAEAD:& fe-
i &z E b, bifarfam in_,
K , neftatur A k. demondlrabicor, ve
prius, A E, AD effe zquales. Sunt autem
& Ak, kE 2qualia lareribus Ak, kDsergo
per 8.-primi anguli 3d k, fune reh, &k

AE,kAD.¢quales. funsautem nxea de- .

morftrationem precedenteny , etiam reli-
quiduo EAF, F A G; ¢qualesduobus D
\C, CTAB. e? &totus kAG,totu kA B,

8:ideo retta fecans sugwum A bifariam
coincidit cumr Ak, lecarque: finuiliser latus
EDrbifariag; & ad angulos rectos in pua~
&lok. . : T

Dico 4. vise vera perpendicularem kI,
fecare bifariam angulum A . Coincidit e-
niny neceffavio cum illa. quam oftendimus
fecaee bifariatyangulum-A. . -
- Dico3.Duas A I, B 1, fecantes. bifa~
tiam: anglibos A;B,-concurrere intia figu-
rany v.g. in L ratio eft; quia debenr fecate
latera eppofita bifariam .. )

v £ Dico



I

Liber @ugviuy.  10%
~Pio'ss Ad: ixk:%%‘m;&um Dcoire per—

. pendiculaves: LI, k1, fybifariam. fteentian

weraE F, E DY Veraque eninr chincidit
neceflario cam dlis, Guie: feeane. bifksiam:
a'gﬂxo‘“&";& AP B o .

’

, DR:O P..(“it'? &P ROBL 9-.' & 14

Gomdrary . &'P'magmn‘?ydari cirenlsim:
: - chrenmyfevibere ..

) C Ecentur duo latera A B,

" B-C bifariamin G, H;
15 fintque GF, H F, perpendi~
3/ PN\ culares,hoc eftidem Fat hic
A B quod ‘m propolitione 5. fa-
¢tunveft, iy deferrptione cir-
culrcirea triangulum: con-
}_'Ccux'rent dicte: Ee;pend‘icuh--
\‘744 res intra:figuram ad F, per
‘\‘l lemma: pramiffam . & tres
ASER linexF A, F B, FC, often-
deneur-efle zquales-ficut in 5. Namcirca
gquales- angulos ad G, func latera lateri-
u
E

s zqualia,& fimiliter circa rectos ad H.
rgo per 4 primi F A, F-C, funt ¢quales
eidem F B, atque adsonmnes.tres¢quales
‘inter fe-; & etraanguta ABF, BCFE; ifofce-
lia habentia gquales angulos ad*bales AB,
-BC. Dico cafdern FA, FB, FC, immo &
eehigias F D, F Es. fe;are bifariam alnsén-
Lo : 4 os

P



104  Elementorsm .

los A, B,C,D, E . Sint¢émm B, FB Caw .
quah'alatcribm,l{ > B-A, & bafis FC, ¢-
ﬁmﬁs F A.. ergo ‘per 8. primi angulps F

C, gqualis ek FBA. hac ell yeerqueeric
femiflis otius B. Sunt autemjfdem gqua-
lesF A B, FC B. ergo etiam ith fune fe-
miffes angulonoh A 5 @ & juia nwlos |
circa zquales FCB, FC D, lateras
E.C,CB, zquajia funt lateribusF C,
C D: erit per 4. etiam F Dy gqualis F B,
& angulus FDC, gqualis F 15 C. hoc eft,
etiam:FDC, efit femiffis cotiug 1, & FD
erit equaljs F B. eodemque nrodo-demon-
ftrabitur F E, effe gquaiem ; 8¢.angu-
jum FED.efle femiffem totiud K &c.Cum
igitur ompessectz A, EBa FC EDL FE, |
&ec. fint gqualés.fi cencro Fiinreruallo FA
defcribacur circulus, granfibit pey yeliqua
puncta B,C,D,Es &c. AR

G '.*S'cbo'lixm-u:' : w’ '-}

A Xhis pates inferiptionem Quidem

guravpm intra ciculum efle plerif-

que figuris regularibus pecutiarem , elip
quas veso infcriptiones & circumlcripgion
nes effe yniuerfales. . C e
. _ Reguliares funs ommnes illx, quas tradit
Epgludes,nimiryn inferiptiotriaguisguar
drati , pentagoni ,, hexagoni & quintyde-
cogapi Aptia circnlum, hog eft diuifio cix:

N ¥ . (Y} .



Liber Quartus .

4 5. est uaics T
ﬁmcn ’ahqug z;fekvn l?:rﬂld
Ngm ex pradiGta diuifione poffunt fieri
wmhpigm 3 udi.ni-
mirtthy pér cmlﬂzm lnfcé!'tx arcui
bifariam . Beneﬁcxo enim guadrati inferi.
bitur oétogdnum : figilrd 1¥. Rlerum, 33.
latei;xm, 64. 128, &c & finitister benefi-
cio Pentagoni figura ra. lqtc um, 20, 40.
8o. &c. & ira de retiquis. e

. Inferiptio vere Hemm.l\]anagpm,

1. laterunt 3. &, c* Gderaturs.
gy nendisi ¢ r V&
conftructio triaugw xfé!&li,\c gtel lin
‘E&a’n‘gtm&n*zgﬁn&m fi s qtia~

&iiflus dec. reliqui Englill, quomm Bene-
feio inforierentan " dradlo hepragomum,
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A o minus ficvt A C,ad
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*=4 minorem EF., Ergo dividen-
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otanvERmnlio igitur maier cricA ad D,
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. ¥, maior quam B C ad EF,vt oftendimus,
amulto ergo majereit A,B,Cad D, L, F,
quam C ad F, guod eft tertium_ .
Iam wvero fic qumﬂcc ad Fy
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142, Elementoruns

In prinio exerplo , videre eft duasfe-
ries indpp ynogreyiiteris e, e, &
fub finbulie mutarrongs fiugulae, & duas
tn vnigerfom, Ya‘fipgulz lisere non_,
poffurg ocetupate pripum locum- fzpius ,
quambpndd -2 R, L

In ecundd”’exempkl, funt tres fertes, in
tranfucgfiny , desiominatie 4 trabus ligeris
a, ¢, i, 8 fub- fingulis funt duz mutatio-
nes. quixfingulz litere poflunt occupare_»
prinung Jocem- bis, hoc eft toties quad in
primogyemplocrat mutationes iif vriuer-
fum . wnde in fecundo excmplo fung mu-
tatonds g0 T T T o TR

{u tereio exemplo, fimt quanor ferizs
tranfugrtz-denominace i quatuor literisa,
c,i,o,,zn'n&a- fingilas funt 6. mutationss,

In quartogxemploj fignt quingue tran-
fuerfelferigs depomindtg 4 quinque lie ris
a, &, 140, & fub finghlis, mutatioues 2 4.
qnz inslgiplicace péx. guingue faciunt
120. &¥C. . . Do e et

Altggra confideratio.eff yqiied i fedun-
do cxemplos prima-duz litere feries
a,c¢. Jntereio , prisuge-cres fericrum §, €5
i, & i} quarro, pumz qaRusrcricsum.
a, ¢, io. fint ezdenr. Ires oncaden) or-
dine ppfitx . Bz idem verym- eft de pefie-
rioribiis litesls vietmiafunt fesierums, lgue
in fecud @O TXe Tust e M dnT a, ¢,

e T n
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‘ Liber Sextus<. 14y
in :eruo,xm a,c,iin gu:mn, quzzuor
2, €1y 04
Poitrump . dn om.ubus fer u:bus prx::r
luemgnz pri l:ﬂnlocum occupaug, reli-
J‘Qﬂ! pbnumur m
qa
hu gepenhbus Aonf deratiosibys «
formscm.lunmns dcmOnlhano s (..'ld"m-

P:onmmbug cxcmphs termini rationis
:crig s » Bo & comporrenses

crun: el dua 20 €, velarss.e eji; vél qua-
LuQr @,¢ 8,0 vel qu: nque 3,610,106, itd
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Demanfiratio primi exempli.

S e Einde pro. prt-

1 remrve:

S me——e

¢ a  preter terminos A
» 1 G L M. CB, quibustenti-

ncs ,e,continuentyr in‘alijs tribus rermie
nis G, I, H, cedem proportiones ordine.
Rutato., ica-ve ratio G ad I, fice; & 1atio
I'ad H, fic . Dico. rationes A ad B, &
G-ad Hy cfle caldem . Cam euim ve A ad
C; iéaiﬁc'l adH; & ﬁlcut Ca‘tg » R
Gadl.e er rateny ordinacam,
crit u'cg:tp Aa qug, fa G ad Hs fed
G-ad M compenicur per defin. g.exra
tionibus ¢,. 2. ergocriany A'B, componi-
tus exeifdem. fiocteft,.satio A ad B, coms
ponitur , tam ex rationitbus 25°¢; qUants
' ewracionibuse,d. - ., '

- Dematfrariofecundi cxomplt .

! ! 4 ¢ i ¥:N.fecunde
S | IA’ C D B exéplopre
T Ty T e
A T P qui
SR s
{ ¢ I k ® a,0i. primb

-y “f”

nuancns ‘dug ratio- !



’ " Liber dexths.  13)H
«cafus fecundi excmpli fuperius pofiti;con-
arauentur inalijs quacuor terminis GIKH
rationese,2si, vt habentur .in tertio-cafu ,
& rationes,a.e, vt habentur in quinto.
Quoniam igitur in primo &:textio cafu
anter AD, & gK.continuanturrduz ratio-
nes 2, € vecunque ; ergo.per demeonflratio~
-nem primiexcrapli, vt Aad D, dta erit
GadK; veanem D ad B, iraeft Kad
H; ergo per zqualitatem vt A ad B,dtas
erit GadH,: .- [
- Iu quineo .vero caftiiquoniam rationies
;aye funkeontinuatg intet polterioiis wes
eerminos IKH; ideo vt A ad D itz erit I
"ad:H. & quiz preterea vi D gd B, 1tk eit
Gad I, erit rurfusper aqughratery vid
ad B, ita Gad H.. Cum igitur Gad H in
tereio cafu compoenatuy ex rationibfis €, %,
i; 8 in quinto ex rakianibus i,a,3xmanife-
ftum eft eandem rationem A ad By non_
folam componi ex a,¢,i; fed-ctiam o% €5,
iy &iae. @ e, e
- Religyiscafus a. 4.& 6, redncuntur &d
tres priores 1.3. & 5. mediante geraia con's
fideratione , ex qua conflatin fingulis {e-
riebus; primas literas effe cafdem, & yeifsan.
uas quotcunque fint non differre nifi po-
teione . tales dunt in ferie a, literz 2,4, in
fevie e literz a, i, & in ferie j Jiterz 2, ..
Que ficut in pracedenti demonfirations.s -
ex co.quod in.L. & 3. <afii componentes
L G

ac.



i 140 Liementorum !

ae. eafuntfimiles , & reliqua wirobign

eft eadem lirera j,oftenfim eit, ye A.ad B

ataeffe G.ad H.ita eriam hic ,-quonian_

in 1. & . cafv ed, ie fuoe fimiles,8 reli

: .qua a, eadem ,valet eadem confequentiu

. hoceft,vt A ad B, itaeflea5.ad H; fiin

r ter A B, per C D, continuentur ratione

-2,¢,i, primii cafirs 3 & incer G H, per 1.4

K, raciones a,e,i, 3. cafus.

- Similiter fiper G

1 a e i KH continuentur ra

‘L JA: B .C D tioneseai,eiatert

‘o ‘c—;——i—‘ & quarti-cafus ; vt G

i;x G IK'H ad mg,caf_u-,xta_

JEN DU P erit GadH, in 4. V.

‘]G 1 ¥ H auwemG adH,dn 3

Lot v talu, ita‘oftendimu

efle A ad B, in primo cafu. Ergo etiam vi
A gh itaerit:G adH,in 4. calu.

‘F —

o

Deglique in §. & 6. cafu omnia funt fi
suiligd, & confequenter nanet. etiamde-
ngiftratum totum fecundum exempiusm.

ﬂ:c eft, rationem A ad B, componi ¢X ra-

’an'om'hus a ¢'i quosuingue ordine pofitis.

o —

Weay Dmaprm‘o,nlww excmplorsam .

. In reliquis exemplis non cft alia diffe
-fentia, quam quod 10 ipfis rationes gomyx
‘ponentes fine plures eribus. Methadus au
vem demdaftrandi ¢f eadem - Raqu:nc:

: enim -

= T

——
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£nim componentes,que habeneur in capi-
te fingularum ferierum, reducuntur ad 13- |§
tiones primo loco propofitas , & ad has )
relique qua {ub sjfdem capitalibus, fubij- %
«ciuntur , non alicer quim factum eft in , ¥
pracedend exemplo. 1

Corollarium .

H Vic licentiz permueandi Tationes |
| componentes , puto corollariorum ¥ -
tituld ankeécti poffe non inntiliter nonsiul- ¥
- 1a eaden fpettaiitia . O [

Prithum eft. Compofiriods parspum §
patére latiilime ,- ve yt appareant rar qui g -,
ipfwm peruagentur. Omnis enim ratio |
Fropofita quarpuis non componatur e¢xi ;!

1

“quibuslibet; fmmo voam tantum fi demas, ! i}
~sompouitur ex quothbet & quibuslib:r. i :
2 e i o ‘S‘m}; ;ihut magmtudi- ¢ 4"
- ‘ sByhabentes quam- §
A C D E B o
' ter ¢-as Ramanwr: quotcunque , & aliz
qiecunque magoitudines eiufdem generis
» D; E.ceritque-ex vi defin. 5. ane Aad
B compofitg €x rationjbus A ad.C, C ad
D,Dad E, & E ad B. Neque dubiwm cft,
i priores tres fuiffent v. 8. ragonesdate 2
¢ 1eafdem continuari- pofie - magnitudi-
ne A, per aliques terminos C D E, vique
ad E, atqueica Iohua fpansre poﬂ;er;um
. - v oo IR~



148 Elementorum
rationem o, inter E & B, quzfolanon_,
potett afignari ad arbitrium, fed determi-
natur eo 1pfo quod reliquz fint continua-
t& per terminos C, D, E . .
2. Coroll. Certum eft cafdem rationes
componcre eafdem , & cafdem componi
ex cifdem . hoc enim fequitur ex definitio-
ne immedigte .. Quiare fi 1atio A ad B, &
F ad G, eft eadem, &
- @€ -:i o  -~priorAadB, fitcs-
A CDE B pefitacx a ¢eioserit
Soaa e etiam B ad Gex ij{-
ALC , dem compofita. & vi-
: i e a o - ceverfa, nulla hapita
F H:l K G ratione ordinis , quod
o atcinet ad rationes com
.ponentes , ¢ C R
3+ Coroll, - Et hinc dedicitur hzc alia_s
confequentia . Si rationes.a € 1 0 per ter-
-minas CDE finr continuate inter A B; &
&iater F G per terminos H I K, fuerine
-continuate ezdem 3 & hoc modo permu-
tate iea 0 ita & confet fiek A ad C,
itaefleFadk, ve C ad DyitaH ad I ve D
ad E,ita F ad G; fequitur eriam reliquas
Ead B&kadG eflecaldem .. ..
. 4. Carell. Si 2 ¢ i 0 componant rationes
A ad B,& F ad G, vt in pracedenti exem-
-lo,abijciaturque vtrinque ratio 3, reliqua
non component guidem rationem A ad B,
wel Fed G, component tamen aliquam
aliam eandem. B T ¢/ S
-
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5. Coroll. In cadem exemplo fi raeio v.
g. A ad C, hoc eft ratio a, dicatur compo.
fita ex ahjs v. g. ex rapionjbus ua, itave
ratio A ad L fieratsd u,& L ad C fir a. fe-
quitur non folum'ratienem A ad B conr-
poni ex ratioaibus u a € 1 0, fed etiam ra-
tionem F ad G. Item fi dematur verinqué
ratio a, etiam comp ofitas €x reli pis e i
o effe eafdem. quamuis ira compofita non
fit cadem cum ratione A ad B,vel Fad G.
Huiufmodi argumentationem licet viders

apud Pappum lib.7. propof.e42.
- 6 Parallelogrammum A D cumnon s
¥ D p occupattotam lincam A B,
ficut occupar parallelogram-
[—_._‘:] mum A F; dicicur deficere ,
A € B vel deficiens. Parallelogram~
mum vero A F, quod occupat AB maio-
ram A C, dicitur excedere, vel excedens,

parailelogrammo C F. =

———a—

PROPOS. 1. THEOR. 1 :

Triangula ABC, DEF; item parallelogram .
ma CG,EH, inter eafdem parallelas,einf
demgne altitudinis 3" unt inter f¢ wt bafis
EC,adbnffmEF. :

G 3 ) Sillt

>



150 Elementorum
. CA DH Int BI, IK,

BC,& FM,MN
~quales EF: hoc
KIBCEP t BL, EN fine

oafium muleipli
ces; neétanturque AT, AK,AL.DM,DN;
Eruntque triangula ABI, Alk, AKL per
38.primi quaha ipfi ABC, & finul cam
multiplicia efdem, quam eft BL mutti-
plex bafis BC. fimiliger, criangula DFM,
D'MN , wm erum muleiplica trianguli,
D EF, quim eft bafis EN, bafis EF Qui-
do autem B, zqualis et FN, lempcr tri-
angulum A B L ¢ft zquale triangulo DF
N ; & quand> B L maioreft quam F N,
etiam triangulum eft maius crrangulo; &

‘ %uando minus , minus . Quare per 6. de-

n.vt BC,ad EF,, itaeft wmngulum A
BC,adtriangulum DEF.

. Parallelogramma autem C G, EH fune
dupla trizuguloruny A B C, DEF per 41.
primi . ergo per 15. quinti, vt triangulum
ad criangulum , hoceff, vebafis B C , ad
bafim E F,-ita eft parallelogrammum ad
paraliclogrammum_, .

 PROPOS. . THEOR. =
I sriangule A B C, DE, fit parallela BC:

Dico latera A B, AC, fecta effe proport s~
‘ nali-

k Lequales:

-
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suliterin D¢ E v (r guande [c@a funt
proporsssnaliter yveitam D B effe paralle-

-dam BC. .

A Vitzenim BE,C D fa-
1 - cHat per 37. primi,equa-
L. la riangulaDEB, EDC &
}& ideo per 7. quinti hab:nt ean-
€ dem racionem ad:triangulom _
ADE. Sed ratioD E B,ad A
D E, eft vs bafis BD; adbafim DA: quia.
trianguia EBD, EDA, fune eiufiemaiti-
tadinis; ratio EDC, ad ADE,eft vt bafis.
CE, ad: AE, vt demonftratunrelt invpra-
cedenti. Ergoper 1+, quicu vt D B,ad
DA,uaetCEadE A -

Viceverfa, fi ve AD ad DB, ita fit AE
ad E C; habebic triangulum ADE ad
triangula DEB,E D C rationem candem..
& idcirco eademcriangula DEB, EDC »
esunt zquilia. & D E, B C parallelz per

39. prinu .

Redla £ D focet angnlum B AC, bifaviam >
Dicow AR ad A C, #ta offe: fegmarntum
BD #d DC. Et vice ver[a,fi v¢ ABad &
C,i4fit BDad' DC: Dico A D fecare
angulum BAC bifaviam .

G Sit.
G + i



152 Eiementorum

.. ~ It BE-parallela AD,& oc-
p S currat C A in E. Ergo per
) 9. primi , anguli AEB, ASE
1 VN fanc aquaes aqumifbus DAC,
i * DAB : & deo Reiié- prinmi A
5D ¢ B,A E funtzquales. \;t autem
i A Ead ACiaeftperz. BDad DC. er-
¥ go(e:tiamvt ABadAC, aelt B Dad
DC. o :

© Deinde fuppoficz eadem conflruttione,
} fficveBD ad DC, iwABad A C; cum
4 per fecundam, etiam A EadAC firve
B DadDC: erit quoguc_vt ABad AC,
ita A E ad eandem A C; & idcuco A B,
14 AE, funt zquales, &anguli ad bafimy B B
'l aquales. Eft autem propeer parallelas
& D A B.ipfiA BE .ergo etiam ili funt
a&quales . [ , )

3

"PROPOS. 4. THEOR. 4,

Triavguli B C, D'C.E, finf agniangsls :

Dico circa aguales angulos A,D larcra A

- By AC effe proportionalia latsritus D C ,

D E tyc. o homcloga [ubiendere angnlis
aqunies . ' )

[ -
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‘F Atera B C, CE adia-
centia zqualibus an-
D gulis, contingentur in ea«
dem recta BCEsitave ABC
{it zqualis DCE 8 ACB,
ipfi DE C, ficenim'erunt
AB, DC, & AC, DE parallclz; & ED»
B A protratte conitiyent parallelogram.
mum C F; eritque A C zqualis FD, AF,
ipfi C D, per 34.primi, & per 2 huius
erit, v¢ AB ad :AF, hoc eft ad C D, itaws
BC ad CE. & permutido vt'AR ad BC,
ita CD ad CE- item vt BC ad CE, ita cft
FD, feu CA ad ED; & iterum permutan-
dovt B C ad!CA, ita C E ad ED. Deni.
que exeo quod vi AB ad BC, itaeft CD
ad CE, & vt BCad CA, ita CE ad ED,
fequitur exzqualitate ordinata, vt AB ad
ACyitaeflt CDad DE. Atqueex hac
ipfa d=monfiratione eft manifeftum, tam
antecedentes tecminos , qudim confequen-
tes, hoe eft homologos, opponj angulis
muallbus 'Y - .
- Coroll. Conftac etiam, parallelam C D,
vel A C, abfcindere ex toto triangulo
‘BE, triangulum fimdle .

PRO~

Q
3
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54 Elementorum
PROPQOS. 5. THEOR. 3.

. § Triangula ABC, DEF bakeant latera Laté-

. vibiss propertiznalia :  Dicodatera homole—
20 opponi angulis equalibus’s ~ :

. ‘ Ngulis B,C, fiant 2~
A D quaksG EF, GFEr

A eritque per'3z. primi reli-
y quus G equalis reliquo A,

-& per 4. huuserunc circa

: ¢quales angulos. latera 13-
wribus proporrionalia, hoc eft, ve AB ad
BC,itrerit GEMEF. Ve aueem A;B
ad BC, ita ponitur effe D Ead EF. ergo

detiamvtGEadEF, icaerie D Eadean-

dm EF. & ideoperg. quinti GE,DE
erunt zquales. neque alirer demonttrabi-
tur G F zqualis D' F, arque itz erunt duo
latera GE, G F, zqualia duobus laceribus
DE,DF.eftque bafis E F communis. ergo-
perodtauameprims, noa folum angulus L
erit zqualis angulo- G, fed euam reliqus.
reliquis: & quidem illi erunr ¢quales, qui-
bus homologa latera opponuntur : & quia

GEF eft zquiangulum ABC, eruncenamn. -

ABC, DEF di¢to modo zquiangula.
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PROPOS 6. THEOR. 6.

Qérca aquales angulos B, 9D E F, fint la- § .
ters pn'anmudu Dsce ":::é‘.d‘ effir ¥
cgmngd‘, v angulis. aq %5 pb- :

‘ &mdc Iateu éamloy. . "

’ . Iw&n&mrizngulumn i
‘a2 F

G E F agquiangulum |.

triangulo. ABC,ve in prg-

cedentis erique iternm s ! I,

B < .G E zqualis. DE. & quia |
' girca zqua.les angalos D ;
EF, Gﬁﬁlm D Es E F fing aqualiacs

taoeyitw GLE E F.cnmsurimguls DEF, | RN

GEF, pemmsz ualia. Sed GEFefl ipf |,
A B € xquizngulam: epo & DEF. &
ideor per 4. hiures bzbcbuntemm reliquas.
Javera cixca xdnquos angulos propomo~ )
umalia&e. ¢

- PROPO’S 7= THEOR 7

Im eronngalis ABC, DEF, fint aguales an~
guli A y D3 ¢ laters 4 C, CB propor-
gienalia lasteribus DF,FE, é' nlxqm Ane
goli B, B fim minores, vel nons minores re-.

&o: Dico sriangula offe aguisngnla .

G ¢ Sinte:




156 Elemefitorum. -

Int primo anguli

NS ) S EB minorés Fetto,
:1 & fi fieri poteft angu-

lus ACB fit maior an~

3 L: CE - F guio ‘F. Fallo igitur

angulo. AC G, zquali ipfi ¥ 3. csunt duo
triangula ACG, DFE aquiangula, & per
4. hwus, ericve DFadFE, ita ACad
C .G fedyeDiFad FE, ita ponicur A C
ad CB. ergoveACad C 6, itaeftea-
desm AGad CB . & propterea C G, CB,
erunt éer 9. quintt zquales , & anguliC
BG, CGR, azqualesper 5. primiskEft au-
tem B acatus!, ficucelt E. étgo etiam C
& Bareliquusvero C G As glehtolicidr-
mus _zqualem acuto E, erit. ébtifus, -quod
eltablurdum. » .ol o a7
i autéru angoli By E porerentin effeqy
non munores secto; effent im triangulo-ifo-
{celio C:B G ad bafim dwo anguis ebeufi,
vel re€ti;quod eft fimiliter abfurdum, Qua-
re necefle eft angulum ACB zqualem effe
angulo § : & per pracedéntesm» Xrfanguja
efle zquiangula , & fimilia .
cod U S AP SR
PROPOS. s. THEOR. 8.
In trianguleo ABC [t angulus A relius o &
AD, ad bafim perpendisslaris : Dice tri-
angula ADB, ADC effe fimilia 1cti .

T Et -
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: A Stenim re@us AD B, -
: qualis re¢to BAC; & B
: A eft communis . ergo reliquus
B DC zqualis eft reliquo. fimiliter
A D C, zqualis eft B A C; & C commu-
nis.ergo. - : .
* corell. Hing {equitur, E:r quartam hus
ijus, B D, D A; D G, effe continue pro-
‘portionales y & A B efle mediam propor-

énalem limer B, BD; & A C mediam
-inter-B C, C D. ! :

PROPOS. 9.PROBL.

S Anta resta 2 B, pariem inpevatams. asfir-
e Auns tertins .

N - S Vmantur in alia A C;

- tres partes ¢qualesAD,

\ DEEF, & duz partes ter-

& G puiafintA DE. Du&a igi-

twrFB, & G, ipfi FB pa-

rallela; erit etiam AG dvz tertiz totius

AR, per 2. huius, quiavc AFad A E, ita
¢t ABadAG.

PROPOS. 10.PROBL. 2

.Slﬁd AB yicungue in C, D alinm BF fimi-
* lter fecare.. ‘

Redg '



158 Elemmga:m .
3 E > I’ 16’.
l}__g__l_?_.n R fumanwur  zquales
partibus AC,C D, DB;
& perH, I ducautur pa-
: ral e{lz u:npdﬁa thjs.cri:qn.::
per fec m fuus, ve
E M LF G 0HE, maEMadM
'L; & ductaalia H O N parallelaipfiE F,
vt H Lad IG,ita erit HO 2d ON, hoc et
ML ad LF, quia per 34. primi HO, O N
fune zquales M L, LE. .

PROPOS. 1. PROBL. 3~
Dasam rasionsn A B ad, AC, cantinuare.

Pfi AC fumatur ¢qualis BD,.

ipfigue BC ggawr parailela.

" D E: eriegune CE tertia propor—

tionalis , quia vt A B ad K D,

) hoc eft, ad AC,1ita ett per 2. hu~
msACadad CE.

PROPOS. 1= PROBL. &

(

Tribus Aatis AB, B C, AD, guartam propers.
) tiomalam. mdisungers ..

E ¥ Pfi BDragatur paraliela_s
A CE;eritqueve A Bad BG
\ taADadDE. )
X PRO-
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PROPOS. 13.PROBL. o

Inser ln-u.r AR, BC, mediam pupom'ow
lam inuenire.

" 4  Ircz AC compofitam ex-

C AB. B€ defcgobamr_cé--

- tro E, femicirculus : Perpen~

A EB € dicularis enim BD erit per

corollarium octauz huius, media propor-
tonalisin A B, B C.. :

PROPOS. 14. THEOR. ¢

Farallelogramma B D, B F fint equalin s &

anguli ad b fint &quales : Dico lnrera effe

yeciproct proportionalia s vt A Bad BG,

" itaefe B Ead EC. ¢ fi- latera circaa-

guisles angulos dito modo: fine: proportis-
walia: parallelogramma agnalia effe .

Oniungantur parallelo-
QC gramn:;a ad.angulum B,
ita vtAB, BG fint continug,
-hac enim racione erunt.etiam
BE;BC continue pet 14.pri~
mi'. Ex concurfu autem DC, FG in H.fit
tereiam pasatlelogrammum B H, eiufdem
altstudinis cum parajlelogrammis B D, B
B: Etidcirco per primam:huius, " ft“?,-’
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ad BH, ita erit AB ad BG: vtque BF ad
B H, ita BE ad BC. Sed BD & BF,ad B
H, eft vna eademq; proportio per 7.quin-
tﬁ:ggoegiamvt BadB G, maerit BE

Vice verfa, fi fusrit vt AB ad B G, ita

BE ad BC; habebunt BD, B F, eandem_ -

proportionemad B H; ideoque BF, B,D,
erunt zqualia per 9. quinti . :

PROPOS. 15s. THEOR. ro.
Eadem eff ratie de trr’angn;i: ABC,BGE,
K frus aqualin . babeantque aguales an-
guios ad B .
c Ofsunt enim cdgnhri

ad angulum B,vt paral-

G lclogramma, & referri ad

A B ‘tertum triangulum B G C,
' vt videregdt cam in fuperio~

E g figura, quam in iftas «
PROPOS. 16. THEOR. 1I.

Si quazor linea proportionales fierint; aqua-

bia erunt paratlelograpma redtangula, *

gue fiant ab intermsediis , ¢ extremis,
E: fi bae fine eqmalia,quaruor linea eruns
propertiopales . .

S - Hae
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v Acc itio nullo
. < H ncgott’ir:}::ducitur ad
F @ decimamquaream . Si enim
A Bl AB, BG, BE,BC fint pro-
JF portionales; iam eft demo-
ftratum BD,BF, effe zqua-~
- lia: 8&.fi BD,BF,fint zqua-
]ia') quatlmr re€tas A Bg B G) B E; BC 3
cile proportionales .

"PROPOS. 17. THEOR. 1a.

Si fuerint tres propavtionales s reltamgulun

wb extremis erit agunle quadrato intens -

- dis. @ [i hoc illi fueris equale, latus qua~

. drati erit medinm proporsienale inser lases
ra reiangwli .

- C ¥ Aecc non differt d prg-

H cedenti, fi in prgc%-

G denti-duz. intermediz intel-,

A igantur-cffe equales ; itas

vt quatuor "proportionales

i fint AB; BG; BE, BC; &
BG; BE,; finf zquales . -

"PROPOS. 13.PROBL. 6

A

Super datam A B; redtilinee CDG F § fi-
wile reftilinewm Asferibere .

' Di- .
"l



162 Elementoram:
)  Ifinbuatitr: re—

_E G Ailincum daxir
A “K f o fua triangular, 8
A4 C D fuger AR fac primio

R tnmngulum A B.I 2

& quianguwlom triangulesC D F : tam fuper

'y AL BIfiantalia A TH, B Ik ¢qui- -
angula triangulis CEE, D F G &c.ita ve

- ficut F C D, FCE c onflitnune totum an~

i gulunrC, ita IAB, IAH conflicuant to-

v{ tum A, 8 ita.de reliquis : Dico etiam_»

1 circa eofd=m angulos; latera effe propor—

‘*‘ tionaliz. Perquartam enim huius vt EC

1 adCF,itaeft HAadAl: &t CFad

1 CDuia I Aad A Biergo-ex zqualicate

Y ordinata,vtH A ad A B, ita 8EC ad
CD &c. :

PROPOS. 29. THEOR. 13,

i Wtcmngnls funt'in duplionss ratione
' Linsernmbommlogorym . .

- ga fine BC,EF fitque tertia
BG C E T proportonalis B G; itave -
vixta definitionem: 10. quinti, proportio
BC 4d B G, fic daplicaca proportionis
BC ad EF: Duco rationem triaguli ABC
ad DEF,effe'rectz BC, ad BG..
Quan~ ~

A 3 It ABC fimile trizngulo
g] - DEF, & latera homolo-
!Ac,
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uando triangula fune &qualia , hoc
et » quando B C, E Fy necnon tertia pro-
portiondits B G funt zquaies , res eft nua-
nif ot . )
Quando vero latera B C, E F funt inz-
quala, demonitratur, hoc modo. Iungarur
- AG. Quoniam igieur angulus B et xqua-
lis E; & propter fimilicudinem triangu-
Jorum, vt AB 2 BC, ita eit DEad E¥ 5
& permutando vt AB ad DE,ita BC ad
E F; hioc eft EF ad B G » erunt circa an-
gulos zquales B E, Jatera reciproce pro~
E\ortx’r)nslia- . Quare per 15, triangwlz A
BG, D E Ferunt 2qualia; & per 7.quin-
ti, ve iangulum ABT, L0 A0G, sia diae

idom eriangulum® ABC ad D B F. vt auté
ABC ad AB G, ita eft per 1. huius , BC
ad B G.ergo ABCad DEFenit, vt BC
ad B G. ' Y

. i
-3 _Coroll. Hinc fequitur £ eres
el linez A, B, C, fuerint’ propot=
? tionales; vt prima, ad tereiam ,
Al itaeffe triangulum A fuper pri-
~ mam, ad fimile triangulum B
fupra fecundanr, -

'} PROPOS. s0. THEOR. 14
Similia Poligons A B C D s,' FGHIK,
in fimilis triangula refolusutar , ¢ 58~
mero agualis ; & bomsolaga sotis . & poly-

‘ gons



164 Elementorym
“gons  haben: rationem duplicatans late-
rum homologerum . :
: Nam eo iplo

' cfle zquales, &
‘ latera circa a-
quales angulos proportionalia . Quare w

4] DEad EA, fic erit IK ad K F ;5 ideoque
- 4% per 6. eriangula A D E, FIK fimilia, &
'§% anguli ED' A, EAD, zquales angulis K

¥ IF, KFL eft autem totus ‘A, zquabs _toti
- F; ergo & reliquus DAB, zqualis reliquo

IFG. Iam fic, vt AD ad sitaeft IF ad

# FK; & vt AR ad AB,ita FKad FG. ergo
: ex aqualitate,erit quoque vt AD ad AB,
i ita IFadadF G, idcoc}iuc rurfus per 6.

triangula DAB, I FG, fimilia. Atque in
hunc modum proceditur ad reliqua .

Demum , quoniam omninm iftorum_»
tirangulorum Jatera homologa funt pro-
portionalia, hac eft vt AE ad FK, ita AB
ad FG; & B C ad GH, &se. iplaque trii-
gula fimilia habeant per 19. rationen du-

A v X qu Pl
A uo Polyzon:
E . 4 gonuntur effe_
\ fimilia, necefle
eft & anguloes’
A T 12

Plicatam laterum homologorum; manife- -

flum eft, eciam ipfa triangula efle propor-

tionalia. hoc ett,ve A D'F ad FIK,ita A

BD ad FGI, &c. Quare per 13, quinti,ve

vaum triangulum v.g.. ADEad F1 k, xa
. erung

S ———————

-
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erunt omnia fimul ad omnia. & ideo trii-.
gulum v. 8. ADE erit homologum poly-
gono ACE, & triangulum FIk, homolo-
gum palygonoe FHK.
Tertia denigs propofitionis pars fqui-
tur ex dictis . Polygonum enim ad poly-
_gonum eit, vt triangulum, A BD,ad F
G I: ratio autem trianguli ad trianguluim,
eit duplicata laterum homologotum A B,
EG per 19. ergo & polygonorum.
Coroll. V't ergn prima trium proportio-
Maljum ad tertiam, ita elt polygonum fu-
pra primam ad polygonum fimile fupras
fecundam . -

PROPOS. a3i. THEOR. 15,

Eidem redtilineo fimilia; famt imtor fe
fimiiia .

Am fimilia eidem s,

L A »y ,ﬁé:}t xf:iden;3 ®quian-

gula. Ergo A, B zquiafi~

{AE §ula ipfi C, fune ‘zquian-

' gula inter fe; ideogque per
4. fimilias.

PROPOS. 23. THEOR. 16,

Vt ABadC D,itafit BE F ad G H; [intque
1, K relilines fimilia : & L, M fimilia
: ’ »”
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we libet. Dico I K3 L M, ofe proferzie
nalta . & wice verfa.

Roportio enim Tad k,
P eft duplicata propor-

ad G H, per 19 yel 20. Ef

™| autern & K}UO L ad M, du-

- licata cinfdem racionis EF

E FG Hgd GH. ergovelad k, 1ea

'A CAD tionis A Bad C D, ve] EF
(]

eftLad M. Viceverfa.fiveIadX, ica
eft L ad M; erit quoque vt AB ad CD,ita
EF ad G H: quia rationes I ad k, & L ad
M, que funt ezdem, funt duplicate ratio-
nis AB ad CD, & E Fad G H, quz pyo-
inde debent efle quoque exdem .

PROPOS. 23. THEOR. 17.

Parallelogramma aguiangula».g. C 4, CF:
babent rationem umpaﬁemm jexratioge ln-
2eris CBadC G, dy vationelaterisC D
#4CE. -

A D1 Arafelogrima CA, CF,
componaur ad angulum
Cyytin 16.Vique BC ad CG..

B ftafit quedam I.ad K; & vt
IKL C D.a C E’ iu K ,ad La hoc

) eft raviones laterum fint cop-
Tnuatz in tibus terminis I, X, L. Eigo
per -



‘ -Parallelogramma ¥ G, H E, exiftentincirca ~

LAOET OCALNS = 207 ¢
perdeli.s. ratiocopofita ex ratione daters .
«ritratiolad L. icovel.ad L, ica effe
‘CAad CF.Nam vt CE ad C G, hoec eft |
wt I.ad K.t eft per primam CA 2ad CH; .

B vtCD.ad CE,hoceftvekad L, itaC ¢ '

H ad CF ergo ex zqualitate,vt I.ad L,ita
et CAadCF. = :

PROPOS. 24. THEOR. 18.

aiametrum DB; funt finsslia 198i AC. -

A E D

. Vo enim. 2quadgu-

4 la,quia habentcs- ; wl.
G munes anganlosad B& " i
A D.vide ﬁhol. 34. pri- .
’ mi. Deinde per 4. hu- '{ '}

B F Ciusve BAadAD,ira °

etBGad GI.itemve

.BA ad.BD, ita BGad Bl.vecautcem B D !

ad B C. itaeft BIad B F. ergo exzquo,

: -

vt BA ad BG, ita eft BGad BE. eodem-~ | 1

que.modo demionftranturdeliqua lateras |
,cuaru seliquos angulos efle propestions- !
7V A . . .

PRO-




165 Elrementorum.
PROPOS 26. THEOR 19

aPﬂnlIelagrmma fimilin AC, E G sxiffme

#d communem angulum B : Dico eadewi__»

g;j'k" Citca  commune Aiametrum.s
D, R

A D S T'enim diameter feca-

ret ELin alio punéto
‘0, effec etiam paralle~
logrammum.LE, fimile_»
- ipfi A C, perpraceden-
i ) ’Ctem,w: neBAadAD
hoc eft, ve BE ad El,ita eﬂ'et BE ad £O.
f & ideo per 9. gumu EL E O s Cilent -
. quales,

:

}

#  PROPOS.s PROBL4.
) ,

{

Dare rectilineo A 5 confiruere aliud fimile,
' b' algeri B, cgﬂh o«

.'E. ! Er- vlimﬁin {a-
T cungdi 1pfis A,
v ._._.. /) B , fiant aqualiacs

P quadxata uorum
< 7 latelraa fint. Iﬁsﬁ& -

D GH vt Ead F, fic hat

¢ ¢ CD ad GH; & fu-

per GH ﬁat per 18. figura fimilis A, dico
e ipfam .
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ipfar zqualem effe figurz B. Nam

22. vt quadracum E, ad quadratum F.KoR
eft, vt A ad B, ita eft idem A, ad fimile_»
1eétilineum ipfius G H. Ergo per 9. 'quin-
ti G H, & B, funt zqualia.

_ -PROPOS. 27. THEOR. 1o0.

Super A C [emiffim sotins A B 5 applicatnw
Jit parallelogrammnm A D its vt & i0s0
- AB deficiat parallelogramme C E , gnod
[emper e aquals ¢ fimile ipfi AD . De~
- dnde ad queduis alind figmintnm A K ,
fir applicatum alind parallelogrammum o
A G ita deficiens 5 vedefeitus fit parals
Lelogrammmum K 15 fimile wfi CE,
hoc et circa communem Riamerrum B
' G O: Dico AG minns effs parallelo-
grammo A D .
b ' Vando punétum K eft
| ineer C, B , tunc par -
rallciogrammum LH ,quod
X per 36. primi eft zquale L
E,maius eft quam GC:quia
X B LE maiuseft uam GE, &
GE, G C, funtcomplemé-
ta zqualia per 4 3. primi . Addito ergo L,
Aj et A D, maius AG.

- H Quans

-
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uzndo vero punétum k,
e I eﬂ%er A,G; mncﬁ‘ DF{. DI
funt zqualia,quia funt fuper
B zquahlusbam; &DI,
{ DK, =zqualia ,quiafuntco-
lementa . ergo& DFE, D

AKGC B }K, funz gquahia, & GH mi- _

munus DK adietoque comsmuni kH; to-
wmAG, minustoso AD.

"PROPOS. 6. PROBL. &

Ad dgtam AB applicara parallelogrammun
. A Ldeficiens , ép aquale vectilineo C; ita
vt 8¢ffPs PN, fit fimilis paratlelcgiem-

mo D . dehes.autows C noncffe maius pa-
rallelogrammo A F applicaro ad A Es fo:
miffers totins A B , dy defellum E G, ba-
banse fimilem defedui PN 5 vel D inuin
Ppracedentems . » )

‘ ' Iﬂ’tm;tia'in.rc;ﬁ F 2
N @D vel E G, & Cfic O,
H _ F X6 1pfique O fic 2quale L K,
& fimile ipfi D , vel E Gi

N fintque Lk, EG, circa co-
A p munem angulum EFG. |

munem diametru IF.Dico Al e

aus defetus eft P N, fimilis D effe zquale

ipfiC,
e "‘ . L %o.‘

ideosi;:e per 26.circa com= |
m

-
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Quoniamenim C& O, hoceft , C&
Lk, aquaneur 1pfi EG, necefle eft gnorgo-
N P L, =quari ipfi C. Sed gnomo-
nl zquzle eft A.Ls vt patet, fi ae‘iua}xhus
AL, EN, adduntur gquglia complementa
ELI U ergo A I,z?zquale ipfiC.

,PROPOS. 39 PROB’L 9.1

4d dasam retam AB, dato rediitines C, ap-
. plicare parallelogrammnm, qualc 3 CHm

mcﬁt jl'mh apfi p

e Q E&aAB b am
‘ C D inE, fiant circa.
E commumem angulumF,

qualeiph E G, & C G-
foul, hac enim ratione gnomon ER Q G»
erit equalis.eidem 'C. Sed gnomoni azqu:l-
leet S Q: ve datet fi zqualibus A O, O
B, few 2quahibus AO, BH, addatui com-
mune O QRE g0 S Q_, excedens paralle-

loswn ﬁrml seft e reis
e RQ il Dt e

A ’ EG, OH, fimilinipfi ‘ x
E @ DXEG, ficapplicati )
o np MEB&OH, fit z- i
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PROPOS. 30 PROBL. 10~
ReGam A B, fecare ravione medis ¢

. - enirimna s
D p d AD, latus quadrati A: -
: -£X BCDyapplitetur per 9.
cidemquadraro ¢quale rectan
A gu.um DG,y excefls fie qua-

dramm A G. Ablatoenim_s
" communi A B remanebit FC,
) zgualc quadiato A G ; 8¢ per
¥4.ene vt BC, eu 'A’B,ad AH, i AH
hocet AB,ad EB.x 7

PROPOS. jn. THEOR. 21+

In triangude A BC fit veltus A3 ¢r E FoGs

. fint rectilines fimilin . Dico B, F, fimaly
--.tqaﬁlu dgeipfG. R
8 Emifsi enim perpens
1.7 diculari A D,P Jiupn: B

'C, CA, C.Di neccnon B C,
BA, B D continué propor-
.- sionales per.coroll. 8. & per .
. coroll.19. & 30. vt C D ad
v BGyitaeritFad G itemos

vtBDad eandem B C, ita E ad idem re-
Gilineum G, Ergo per 24- quimi,vi3 %D,

<

- R}




’ © Liber Sexemsii 193
D[(ingxlliai gC, i.a erunt Ff,_E fimul ad
= 5. equantut ipfi BC. efgo
Ctum F: E: msqu:?t G P crg
(’ H
PROPOS - THEOR a3,

Vo AT AC, %ﬁkbCadD!uS‘Aﬁ

DTy fint parallsle, ¢y fimiliter A C, DX

= dlp € phnclums fir.communme : bmlc,
ﬂcn %mdm&m.

e ‘{,.’A.- = 'Voniam enim cir-
: : ca-augalos Ay D, !

* qui” tunt equales'éidens |

- AGD, perig; primi ,*
B €  E latera funt DIOPOILio~.

mlia, fe mtur r 6. angulum | alem: |

efle DC ditis ergo A & ACD. erit
ACE, zquahs duobus A B, Sicut ergo
A, B cum ' ACB, funt zquales duobus re~
&is per 32. primi: ita’'erunc eaam duoA .
CE, ACB1 & ideo BC, CDh, erunt vna-
relta per z4 einfdem. .- - :

R PROPOS 33.THEOR :.3.

. nqﬂdr&n nmdu s tam mgxImB 4c, F
' E'G, ad peripheriam., quomt BDCy FHG,
- ad cenirn i necnon feblores BDC,PH @
“- -candems haben? rationem, gam ﬁtpbrk
DC)FGO s = LRV v

H 3 Ar-

R -




3174  Elementoram
L Reus BT
I I, ﬁltdzt-'
cunque muiei-
K ple? ipfius B
B e O C,& fl‘chL
E G mulu 1p-
M fus PH(); Cum:
exijs fint @qualess tam erune muleiplis
- ces anguli BDC,CBA ipfins BOC,quamr
ett arcus BCI maleiplex peripheriz B C:
8¢ fuiliter anguli FHG, GHK,KHL, &:
arcus FGKL, erunt xquerauluplices. an-
%uli FHG, & arcus FG. Et quandoiarcus:
CI, eft 2qualis, maior , vel minor arcu
FGKL ; erunt cciam anguli BDC, CDI,
uales ,.marores, vel minores angulis B
HG, GHK,K H L. 8%ideo per 6.definit.
quinti, erit vt arcus BC,ad FG, ita angu-.
Jus:B.D C, ad FHG: immo & angulus B
A G, ad angulum F E G; eo quod funt fe~
mifles angulorum B D C, FH G, per 20,
tertij S
Pro feCtoribus ianc anguliBMC, C
N L: qui funt zquales, quia infitunt 2-
qualibus periphenjs , quas abfcindunt .
quales, arclis B €. C I. Vnde per 24.-ter-
uij fegmenca BMC, C N I, funt zqnalia.
fumtautem & triangula BDC, CD L, -
qualia , propter zqualitatem laterum, Er-
go & fectores BDC M, CDIN. eruneque

. pra-

n%:tur anguli. infiftentes zqualibas - peri=
P

-
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predici feCtores,& arcus BCI, 2quemul-
plices fectoris, BD C.M , & arcus BC.
Ec codem modo erunt feGtores FHG, G
Hk, kIL,2quemultiplices feCloris FHG,
& peripherie F G . Et ideirco rurius per

6.defin. quinti,v¢ B C,ad F G, 1ta erie |

feétor BDCT, ad feGtorem F HG. .
- Coroll. 1. Hinc manifeflum et , fic effe_»

feCtoremr ad leorem , ve cft angulusad | !

~angulam.. S -

. Corold. 2. Item: ve eft-angulus ad cen~
tram circuli ad quatuor retos , ita peris !
pheria aoguli , ad totam circumferen-

\ ﬂill_.n. . C - .




‘196 Ekmtﬁt‘oruﬂ;
"De veliglis libris,

1 N prioribus fexlibris verfata eft Eu-
‘A clidis opera circa lineas, angulos , &
figuras planas . Aggreflurusautem figuras
folidas, cum vidcres earum tractationem
indigere lincis commenfurabilibus, & -~
commenfusabilibus , & hg. {upponcrent
nitonzm numerorum : idcjrga libro 7.-
g?ti 9. preatictit-nonnullasaffetbiones nu-
sucrorum , & in 10. agit de lineis ‘com-:
ineofurabiiibus , & inoommefurabitibus
& tandem in 11. aggreditur folida. & in-e
1a. & 13. profequitur quinque corposas
regularia diligentius , & m particulari .
De quibus etiam agunt 4. & 15, quiat=
tribuuntur Hypficli Alexandrino , & 16.
quem addidre Francifcus Fluffaca .
Ego hic confulto omitto corpora regu-
laria, & ea folum ex 1. aftingo,qua pro~
prié funt Elemsata Solidorum ., i
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: ” lam BAD,D CA,

BX L l B R 0 nis. ell ﬁoura folida,

» Uz con-

A S

b s 3D YO
EC IMO BCD, conftituca ad
? 2 sgga‘ Prifma eft figura
| e olida planis conten-

DBFJ v 2; quorum duo ad~
- 'NITIONEJ, zerff?\BC,DEF, !

‘\; g p
1 ! {A . * . uaveroBhFc F .I

R %gﬁ,&ﬁ: rallelogramma. i ¥ 1
: \:’.‘_ dmmh"g‘"ﬁnm, lidym , quale intel- i

g 4 & :gre reuoluto .

neter fixa ¢
13 of b t, eﬁndcmquod fe-
B pe e » quauis lineas.
nNiEnm"W mBC'BD: atque ad fpherx fu~ |}
- ) .

2.
'&N- mus eft ﬁgm':: foh- !

nrettangulum A B
mhnoah’foﬂ I‘, 1mcu'Cl!lnSA B’ m

tpun m integré renoljw:

llun “"!q mius, quandqhma

| CD E:JN_ nha amblygonius ,
i ‘-i . R ) , quan~ !

unc equaiia, fimilia, ,

h pt%m' micircule circa dia.

_gﬂa malem formae rrid- H -4




'x76-  Elementorum
“De reliqais libvis, -

1 N prioribus fexlibris verfata eft Fu-~

‘X clidis opera circa lincas, angulos , &

figuras planas . Aggreflurusautem figuras
folidas, cum vidcret carum traltationems -
indigere lineis cqumenfurabilibus, & in-
commenfusabilibus , & h¢. {upponcrent
cognitionsm numerorum : idcirgp libro 7.-
B.Ez 9. pramittitnonnullas-affeébiones nu-~
merorum , & in 10. agit de lincis jcom-:
facofurabalibus , & incommefurabiltbus |

8 & aandem in 11. aggreditur fohida. & inse
i 1a. & 13. profequitur quinque corporas

" regularia diligentius, & m particuiari .

1+ De quibus etiam agunt 14. & 15, quiate

(5! tribuuntur Hypficlt Alexandrino , & 16.

¢ quem addide Francifcus Fluffata .

-~ Ego hic confulto omitto cotpora regu-

laria , & ca folum ex 11, aftingo,quz pro-

1, prié funt Elemzata Solidorum . - i




, R
EXLIBRO
, .. VNDECIMO.
. DEFINITIONES..

OLIDVM eft quod trinam
dimenfionem habet, fecun~
dum longitudinem, latitus
dinem, & profunditatem.
Solidi extremum eft fu-

vy < 3
- A
perficies,

3 Linea re@ta A B, rectaeft, feu per-
A pendicularis ‘ad planum C D,
c ~ cum ad omnesrectas B C,BD,
B E concurrentes in eodem_s
5 planoad B, reCtaeft , & per-

pendicularns.

4 Planum AB, rectum eft ad planim s

A, CD; cum omnesOH, IK,

ce[NK  quzinplano AR, funt perpen.

% diculares ad communem fe-

INN ¢tionem BE, redtz funcad pla-
num CD.

- ua Hs - 18
-

S




178 Elementorum
5 Angulus inclinationis,quo
P recta AB, inclinacur ad pla-
. - num €D, eft angulus BAE,
quam B A, facitcum A E,
A E\ ducta per pun@um E, im ,
D quod cadit perpendicularis

: BE.
R s A Plani A B, inclinaei'ad
1% planum C D; inclinacianis-
angulus eft FGH, cum GF,

G H, fuoe. perpendiculares
B D 2d communem inter{e¢tio-
- - -aemEB.
.2 Planum ad planum dicitur inclina-
tum fimiliter , cum:di¢ti in¢linationum
! ‘znguli fuerint zquales . - .
' 8 Farallela planafunt,quz non poffune
; concurrere « ' :

' 9 Similes {olidz figurz funt , quz fimi-
i libus , & multitudine zgualibus. planis
M  continentur’. : y

4% ' 10  Similes, & zquales funt , qua planis

& fimihibus , & multitudine » magnxtudi-
neque zqualibus continentur . -

, - Solidus angulus eft incli-
natio plurium linearum non
in eodem plano cencurren-
tinm; & rdeo cotinetur plu-
.- ebus angulis planis, quirm
duobns . Qualem conftituunt tres li-
nex A B,A G, AD,;adconcurfum A ,.

< & wes,
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Aé anguh plaui BA D) D CAs g

Pyramis.eft figura folida, -
v:8ABCDE, quz con- |
tietur planis ABCD,DAE,. ¢
AEB,BEC, C E D, abviuo 1 '
plano ABCD, conftituta ad | |-

vnum pun&:’mli. Prifug e £ S & 1
¥ia : tifma eft figura. *{{-
¢ 1 folida planis conten~ {1

: 23 quorum duo ad- | [ :
B g urtZABC,DEF, I[1

- funt @quaiia, fimilia, Lk

& parallela: reliquaveroBEFC; F

- CAD; ADEB; parallelogramma.

14 Spheraeft tale folidym, quale intel-

“ligicar formart @ femicirculo circa dia. .

metrum fixam, .integré reuoluto . ;
15 Axiseft illz diameeer fixa .

16 Centritm Spherz:, eft idem quod fe-
micirculi circumdudti.. .
17 Diameter fpere .eft , quauis linea.s:
--per centeum acta , atquead fphgrx fu-~
perficiem terminata . o
1 A Conus eft figura foli-
da , qualem formae trii-

gulum ceCtangulum A B §
&= - : :
B Cs cumcirculus A By in §i8
s . fcipfum, integré renolui~: |
wr . efique orthogonius, quando lasesa |
A B, BC, funt xqualia: amblygonius , |
S S 1 quan-




180 Elementoriem

oxygenius, quando minus,. -
- -Ab Apollom’o in conicis tradmyralia
copi-defipstio vuiuerfalior, - -
' 20  Bafis coni, elt circulus , qtiem in re-
* uolutione defcribit B C.Superficies co-
: ni -quam deferibit A Cr & A ; eft ver-
tex com R i . .
. Cylindrus eft figura folida
formata 4 parallelogrammo
" reétangulo v.g: ABCD, ¢irca

A B, integreé renoluto . -
23 Axis, et ipfa AB, manens.
33 Bales funt circuli defcripti d lateri-
- bus AD, BC. reliquum autem CD,de-
{* feribie fuperficiem cylindricam . -
‘24  Similes coni , & cylindri , funtquo-

"' rum axes & diametri bafium funt pro-
.\, portionales. .

4} ag Cubus eft figura folida fub fex qua~
¢ dratis zqualibus contenta .

26 Tetraedrum, quz fub quatuor trian-
% guliszquilaceris, & zqualibus conti-
.| metur. s .

.37 Odtaedrum , quz fub otto triangulis

aqualibus , & zquilateris.

8 Dodecacdrum, quz fub-iz. Renra-
.. @gonis zqualibus, & ¢quilateris.
''a9  Icofacdrum , quz fub 20. triangulis

* equalibus , & ¢quilaceris,

‘30 Paj

-
;B g

: - quando B C, maiuseft ,quim A B. &

-

-
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‘ Parallelopipedd,eft figu< < |

10 folida fex figuris quadri- i
E |ateris contenta', ita vt ad~
- uerfz fine-parallele \

- i p——— ; L]

. PROPOS. 1. THEOR. n... [}

SilineireRs pars v. g. AC oxifiat inplano 1 3
DF; religya CB, non exiftit in [ublimi, | ih
D Qlenih B leiofu f I
. mi, tota recta A et
A F non _att’il)getec ‘{'(Pcrﬁcient';. k
X D F; C_rgo non ,'7 et plalm : ; 3

“juxta definitionem 7. primi, fecundumg He- - |
ronemL : o F Rt
. . o ‘_‘_.‘.‘)_

- PR OPO So_ 2. T HEOR. 3»‘.""" ]

Reita AB, C D, fe mutno fecanses in B' > d- } &
" fimiliter omne sriangulum; exiftunt in vne ’f
. plano, : C

Veatur B b, &Cfrq;; o

AN - c D DG, inte Hgatixr"cjr—"ﬂ{
D cumduci planirh; quo trax Hifig
feunte p2r B, erunt D B,

‘EC, ineodem plano cum
C D. ergo &c. SR
ok PRO-




W \1 8'3 E Ieinb;torum
PROPOS. ;. THEOR. 3.

Duorum planorum 4 B, C D, commusis fe~
Gis B Fyeftlinea refla. .

— Vnéta enim E, Fy fune
communia , ergo & re-

& . &a EF. debecenim EF, per
defin 7. primi extendi tam

B per planum AB,quam CD.

i "PROPOS. 4. THEOR: 4. -

lsi reita 4 B, dialus C D,E F, perpendicu-
lariter infiflat ad concurfum B:erit AR -

. adplanum C E D F,reita.
; Iat B C, zqualis BD. .
K+ },‘!L E F & BF,zquZ)is BE;ne-
‘ x ctanturque FC,ED; & du-
| § &ta GBH vecunque per B,
F Dicctantr AFK, AG,ACy
| AE, AH, A D. Eriques
primo FC, zqualis ED.& angulus BFC,
angulo BED fer 4. primi qpia circas
zquales anguios ad verticem B, latera s
«\1}% g > BF funt zqualia lateribus BD »
{ 2. Latera B G, G F, funt zqualia late~
#ibus B H, HE, per 26 primi, quia B F,
: BE

2

c&
E
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B E, funt zquales , & adiacent angulis -
qualibus . »

3. AC; A D, funt zqnales, gr 4.pri-
mi; quia circareétos ad B,A B, B C, {unt
zquales AB, BD. & fimili argumento

funt zquales AF, AE.
- 4« Angulus A EC, eft 2qualis A EDj
per 8. primi ; quia-A F, F € funtzquales
AE,ED,&bafi AC,bafi AD.

s- A G, A H, funt zquales per 4. pri-
mi ; quia circa zquales angulos AFG; A
EH, fitae latera lateribus zqualia , :

6, Per&. primianguli ABG, ABH
funt zquaics & recti, quia A B, B G fune
qujl;les AB, BH, & halis A G, bafi
A

Eoc.iequc ,'modo demdnﬁrhmr- candem
AB perpendicularem efle ad qualcunque
aliasGBH. '

" PROPOS. 1;.THEOR. 5.

Re@ts AB,infifias tribus BC, B D, B E, ad
angwlos #elor : Dico omnes gres in wno

panocfe .,

N A = ] enim B Enoneftin -

B ) plano DF, in quo-
Ef\-:l": funt BD, BC;s erit faleem

& ineodem cumreta A B,
C mewmpe in AG, q_qud 5“’“
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ED;intelligatur facere commuynem fe@soe —o
iem B G. Quoniam igitur A B, reGtaceft.
'd planum F D, per 4. hirius; erit cadem
A B, ctiam perpendicutatis ad B3, per
15in. 3. atque ita anguli ABG, ABE, re-
di-crunt & zquales qued oft abliusdum. <

i
|
PROPOS. 6. TH EOR. 6 '{

Refte A B, C D, fint reiia ad planum E F ;-
Dico ipfas effe parallelas. . o
”n .C 'Vngamur AD, )
) BD, & inplano .
EFre€aDG.fit per-
_pendicularis ad BD,
& zqualisAB; nc- -
- €tanturque BG,AG. -
, Eritgue pumo B G,
xqualis A 1D, per 4. primi; quia circa re-
(tos B, D, fune B D, B A, zqualesB D,
DG. fecundo BG, BA funtzquales AD,
DG, & bafis A G it cormmuiis; c1go ans
eulus A D G et equalis AB G. Sed hie
et rectus per defin. 3. ergo & ille . & quia
per eandeim definizionen 3.eadema GDeeft |
quoque refta ad C D. erit igitur eadem
D G, reCtaadues BD,AD,DC. & 4
ideo per precedentem ezdem tres funt . -
nyno plano. $ed & A B, eft in eodexs
cumi B 12, D A, plano. ergo etiam A B,
C D, fune in vno plano , & propees

_ rectos -
.
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- te€os A'B D,C D B, funt per 39. prlmi
parallelz . 3

PR.OPOS G THEORc 7

laul(dqc JB,C D, weltas stcumemne X F ¢
Dcfp mnes muﬂi in yno plans .

A "Am A B.CD, ﬁm:
= g ineodem plano_per
dcﬁn 34, primi; S EF, it
¢odem per7. dcﬁn. fccun~

PROI’OS- 8. THEOR. 8,

x:ac 4B C.D, ﬁat pavalldds , & C Dfe
reita ad-planum E F: Dico etiams 4 B re=
dam wfe ad planum E F . :

dhm Hcronem .

Onfiru&tio eft fimilis

fextz. hoc eft BG fit
perpendicularis ad B 1D,
& zqualis CD,&c. Quo-
niam xgxtm -circa_rectos
CDB,G B D: BD, DC,
fuoe zquales DB, B G; erit baf's B C, -
qualis G D, per 4. primi . 8u|a rurfus |
bC, DG, fiine zquales CB, BG, & CG
" communis; e1it per 8. primi CBG, aequa-1‘

lis recto L. D G. Aque itaG B, ::ml Pel‘ "
peu-
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pendicularis ad duas BD, BGC; ideogque_s
per 4. re€taad planum CBD. & qusa in_»
codem exiftit AB, erit recta AB, perpen-
dicularis ad B G, perdefin. 3. Eit autem
¢adem A B, etiam recta ad BDs ergo per
4. reftaeft ad plaoum G B D.. hec eft ad
planumE B. -

PROPOS. 9. THEOR. 9.

Qe cidem funt pavallcle, rdmﬁ fintin die
werfs planss s [une nthilominus parallela:
_dmter fe, . S

w B ) VadoAB,CD,fime
Q parallelz eidem E F,
E——F & omnes in codem plano,, .

- iam propofitio-eft demon-
€L D graaad zo. primi. Hic er-
‘g0 AB,EF; fintinvio, & CD, EF in.
alio plano : & G H, GI fint perpendicu-
lares ad EF. eritque per 4. EF reta ad

- planum HGI. & quia AB, C D, funt ei~-

. dem EF, parallele; erunt etiam AB,CD,

" ad idem planum retz, per 8. & per6. -
parallelz inter fe..

PROPOS. 10. THEOR. 10. -:
Ref e A B, AC, concurrentes in A4 fint ’t-‘. .

rallele retis D E, D F, concarrentibus in
’ D:

i
|
i
'
|
|
t
V
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I + Dice angulos B AC, EDF, affe equn-
desyvel aguinalere dmobus reltis . ‘ ‘

G H IN %riori fimira AB, AC) &
) D E, E F, fune parallelz, &,
fimiliter pofitg : item AH,AGS
C funt parallelz eifdem DE, E Fs*
] fed non fimiliter pofite , quin_s
AH, AG, funt furfum, & D E,
, DF deorfum : Dico in veroque,
cafir anguslos BAC, H A G 2qualesefie»”
angulo E D F: Quando A H, A G nor_
funt fimiliter pofitx , erunt {alteny prorra-
¢tz fimiliter pofitz, quales funt AB, AC,
quarum ilia-fiat 2qualis DE, & hxc ¢qua-~
lis:D By 'neltasturque reliquz linez . ex
uiBus B E, CF erunt cidemr A'D paral-
elz , & zquales per 33.ptimi; & ideo-
zquales & parallelz inter e ; & quigcal~
dem doniungunt recta B B, E'F, ervate-
tiant rer‘ezndem 33. B C, EF aquales, &
atallele . Et quia in triangulis B A C,
D F, prater bafes B C, E¥ aqualia fuut -
latera AB, AC, lateribus D E/ D F, erit
pet' 8. primiangulus B A C,necnon H A
G; aqualisangulo ED F. o
‘2 D In pofteriore figura rectz
'c‘*' ‘AB,AH,{unt iterum paral-
\p lelz reétz DE; & AC, AG,
B Hparaljelz rete D F, & qui+
© \G dem AB, D E pofitz ﬁ}ﬁf fi-
milis
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militer,at AC; D F difimiliter sefténim™

| - DF; deorfum, ar AC furfym :item:A G, -
. D E, funt poficz fimiliter , fed AH eft ad
‘& . dextram pun@ti A, & D E3 ad finifiram:. s
‘B . pwn&i D: Dico in hoe cafis tam angulum’
i BAC,quam H A'G, ¢onflituere angulos-

ducbus retis aquales camE -D-Fi Produ=

- @a enim C A, quz non eft fimilicer pofica-

cum DF, fit etiam A G, fimiliter pofita.
& ideo: per demonfirata’in priotibus cafi-
bus angulus B A G, eft zqualis angulo E.

i DF; adieCtoque communiB-A C . huht-
-duo BAC, BAG aquales-duobus BAC,
- EDF, tlli autem duo fune zquales duobus

reclis , per 13. primi : ergo ctiam ifti duo

, funt: 2quales duobus réclis. idéemque de-
- honftratur eodem: modo de dugbus angu-.

‘IWEDF,RG.. .

A pentls 4, iw fublimiy adplanem BC ;.

- perpendionlarem ducete . -

Nplano B-C,  ducater
b 24 K('A I t]u':ziiis D“E.h; quam cx
P 1A, demittatur perpendicu-
~ aris A F, per 13. primiiy &
'F I« GFH fit perpendiculansad
.. - ecandem D FE in'plano BC,
°: inthanc cadar alia ‘perperidicularis. ex
. A5

2

-

-

i

—
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. Aypempe A 1 Dico ipfam effere@am_ s i

ad planum B C.. Sitenim KIL parallela; ¥
DE, ficucergo D F , reftaeit ad plaumi ' &

A FL per aita erit quoque k I L,.per 85 ¥

hoc eft angulus AIL, erig reéins . Bit aus |-}

tem & AI H, rectus . S50 per 4. AT eft” g

. 2&3 ad planuni BC: ing emtunp GH,,

y
. 8 f_."\ ™
14

paopos a2 PROBL

\

Jd iammﬂlmma [ aﬁm@od,porm-'} )

dm:km mdark. T qiﬁ i 3
l" D thopun&oD;dﬂmt‘s 3 .
: f E catugperpédiculdnis per; ¥ ;

Al U pxzceden;cm nempe DE 388y B}y
\. ¥\ per BE,A, ducatuxr HA; 8£idi H.1},
plano DEA, ducatur per A, §¥
- ipfi DE, paralicia AR emqgoa, Fyre@a
adB C, per: 8

I’ROI’OS- xs. ’EHEOR, u.. N

Rxmﬂo Gy w8 1ans0 qucﬁ yer)md,-
cularis ad plalm 4B.

- D I enim effent duz C D:
- CE; effent paraliche pert
¢ 6. quod eftablurdum, quaa._.

_CONCUSIUNL in <.
'—
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PROPOS, 14 THEOR. 1

Eadem 4B, fiz vefa 84 duo plans CD, C K:
Dico gademw plana offs paralidla . . .

Lincomuni fectio-
ne F C, fumatur quoduis
punétum L , neGtaneurque
AL,B L: Erunt in trian-
guloAB L, dyoanguli &,

. = AB, LBA,perdefin, 3.re-
&i , contra 17. primi, -

> N NM ficoncurnune,82.

PROPOS. x5, THEOR. 13, .

In plano BC,refla A B, AC, fint pauileh
veliis D E5 D F, iu alio plame F E : Dico
—~dpfa plana efe paralidla . -

; XA, \ducatur' in lanum
D E EF, pcrpcndku};aqis A

G, per 11. & per G ducantuy

.primi; anguliGA B, AGH
erunt duobus rectis zquales . & quia A G
H rectus eft, erit.& G A B, re@tus . immo

que

& GA_.C,AGI, erunc fimilicer recti; ideo--

GH, GI’ PafauCIz DE! DI;' 7'
1gu per 9.crunt quoque paral.
el¢ AB, AC: 8?ideo perzg.

-
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quecadem A G eric ad verumque planum
reta, & per przccdmtcm BAC,EDF,
<runt plana p:u-allela o

PROPOS. 16. THEOR r4.

Si-Auo plana p-n!leh A4 B, C D, fecentur
‘Plano E E ; commumet feéliones £ a, GF,
oY pardhla N : iy

A Jc S I enim concurr;rentv g.in
1; concurrerént’ etidim 1pfa
 plana; quod eﬁcontta. hypa’-1
» theﬁm 1 1 i é
B n ‘ : M) RN
PROPOS 7. THEOR t
LY 'M
Si-dwst lines A B,C D, f: contur Dinnis pas .
sallelis E FsG-HyI Ky in Ly B, WS
0, P, R f“mmrﬁm'lm w1 :
¥ ¢ I l Vnaatur LQ,occux«
\ rens planoGH;in R,
AlL NN\ B 2 quoad M, & P,duci-
: ﬁ tur RM,RP; eritque per
FAYY \&{D przcedentem R M , pa-
rallela N Q; &R P pa-
F- 2K sallela LOS & idéo per
a.fextive L R, ad R Q_icaerit tam LM
ad M N, quam OP, ad P CL&C-PR

T«
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PROPOS. 18. THEOR. 16.

; Sit 4B, relta adplasumC D : Dico omnia
Nana per A D, ducta offe recta ad
- YPhnum CD.

I AF P Er AB, fitdultum

planum EF, faciens

G cum CD, communem

H fectionem GBF, & H 1,

D fic parallela AB, in pla-

*. 00,ABF; qua per 8. critquoque recta ad

: ﬂanum CD:;8& ita de omnibus alijs rectis

L ergo per defin.4. planum EF, rectum
_etadCD.

'i‘R'epos, 19. THEOR. 17.
" Siplane 4.3,C D, fint relts ad planm

G I erit gussgue soruvdem commuinss fe
GREF, adidem planumreia.

C

' C Vz enim educicur in
' plano A B, perpen-
dicularis ad DF, ea cit re-
&@a ad planum GH per .
defin, 4. & fimiliter cas
quz educitur cx eodem_,
D Y punctoF, perpendiculari-
ter fuper B F, in plano C D, eft r_‘ci&z ad
o0 idem -
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idem planum GH. Ergo per 11. FE, FE

func vna linea , hoc eft, cotimuanis fectio Y

FE, ericad G H, recta. )
1 I Lre . B . e ;
PROPOS. 6. THEOR. 18. |
Angulus folidus A4, comineatwr tribus an-
-+ guwlis planis.B A.C; C:A Dy D A B.: Dice .
" guosbibet duss offs veligue maiores . :

k> o Vando omnesg¢res 4
; func zquafes,ma- -
nifctia: eft propofitias |
. -quando.duo fune gquay 1.
€ E. 8 les, &icertius minor; fix
Riliter . quando vero B A C eft maximus, g
probatur reliquos B A D, CAD effe 1pfo
maiores hoc modo . Fiat BAEzqualis B M.}
AD, & AE gqualis ADs Et dudia vecun-

ue BEC iungsatur B D, € D. Eruntqne. : :.«' :

E,ED), 2quales per 4. primi. Duo autem
latcra DB, DC; fuso per 20. primi soaios,
-fareliquo B'G ;. :dempeis ergo aqualibus
BD,BE; remancbit CD,maior CE,& an-
gulus D A C; erit'maior C AE § per 14
primi, quia CA, AD, fune zquales C A,
AE, & bafisC D, maior bafi G E. Quare
DAC, DAB, fimul fung maiores C A 25
EAR; hoc eft; too BAC -

L ]
T R

T S Y .
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PROPOS. 31. THEOR. .

Omnes anguli ph»i' continentes angulum fo.
lidum , fimnl fumpti > funt mineves qua~
amor rects . :

- C Olidus A, contineatur
D, ‘S.:primotribus planis an-
gh‘s BAC,CAD, D AB.
Ductisergo BC, C D, DBt
erunt tres anguli folidi ad
B € pun&aB,C,D; & duo plani
anpuli ABC; ABDyesunt per praceden-
tem maiores tertio <C B D5 & 1ea de reli-
quis: iea ve fex.anguli ABC;ABD,ACB,
i ACD, ADB; A C, fint maiores tribus
CBD,BDC., D CB,hoc eftmaiores duo-
bus tettis « Dicti autem fex anguli vnas
eum tribus ad A, funt zquales 6. reltis, per
32. prinil. dempis ergo 6. illis,~qui fune
nrzjores ‘duobus ‘rechs , remanebune iftd
tres ad. yerticem. A 5 | minores quatuor
re&tis, - Lo
B’ ' Secundo contineatur foli-
dus A quinque angulis pla-
his i eruntque omnes quin- .
Dque in pentagono BCDEF
T 32, priswt 6. rectis zqua-
es, & 10. anguli ABC,
ABF,ACB, ACD, ADC,
N

o S

-
<
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A D E,&c.crunt fex re&is maiores, ficut -

in pracedenti demonftratione.. Omoes au-
item 1o.yna cum g, angulisad A, funt .0,
rectis zquales : fublatis ergo ro. illis qui
Junt masores fex re@is , remanchant §.ad
A, minores quatuor reltis. & itades
. aljsy S N

PROPOS. 38. THEOR. 33.
Planum 4 8, ﬁr sechum ad planum A C, ¢&»

- expuntlo E plavi A B,inplanum ACcs. -

: .dabperpendicularis E.G : Dico E » tffe AR
- wommunem [¢liones AD.

: B . ,Inminﬁs.,ﬁtalia—q

& 1 G, fit perpendicu-

- perpendicularisEI, g

A larisad A D, ideoques £

per 4. defini relta ad
: planum AB,8 perpen-
dicularis ad EG. 1a triangulo igitar EGI

erutic duo recti EGI, EIG, quod eft con- 1

tragy. prins . Y

S ST T TR RS e

A S
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PROPAQSITIONES
V' alie ex gfdem Elementis deprom-

" pta, guaruni demonfirationes bo¢ .
:ompendmm Clanio relmqmt -

o et e

: E X X-
- Ro 11y, In {77
'ai 'A B P d:ﬁ?sr diamerer gc la-

s funt linez incommen(u-

B I . rabiles , Hoc eft, praportio

R -diameeri AG, ad laws AB,
D C nulla retjons poreft exh)bc-

; mi numeris; Nulla. enime,

N datur earunder rectarum AC. AB, men-
.}‘ L fura’ communis . ) S
d EX XI, '

i s : ‘ Ropofic,

HE . —>D X 1908

\ . 31. Solida,
! c A H G paralielepi~

T F =~ -} pedafuperea.
{ S =1 d&, vel fuper
g bus conflituea 8 i d faualibusba

n
| ﬁmczquah e in eddem aleitudine ;

Talia
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Talia funt parallelepipeda AB,CD ha-.
rentia communess balim A C, & aquales
Uricudines A E, AF. :
. Tten# paralielepipeda AB, HI, haben-
tia zquales bafes AC, GH, & zquales al-
titudiness AE,GI,: - '

: p -+ Propof. 32.Solid4

g fzzralld:iipeda A B,

: - D, fub cadem veb
1 ¢quali altitudine BE,

B C F, inter fe func ve

bafis AE; ad bafim DF.
Propof. 33. Similiaws

A_ B E folida parallelepipeda,
%"@ v.g ABC,DEF, i quir
c F bustria plana A B, BC,

C A, circa angulum fo-

lidum I, fune fimilia tnbus planis D E,.
EF, FD,circa anguium folidum H, zqua-
lemipfiI, funtin triplicata ratione larc-
rum homologorum, qualia funt CI, F H.
Hoceft, fi ratio C 1, ad F H, conunuetur
vique ad quartum terminum , vt primus
ad quartum,ita erit parallelepipedum AB

C, ad parallelepipedum D E E.

A D Propof. 3 4. Ae-
! qualium parallelept-
EP pedorum ABC, D
EF, bales & altitudi~

€ . Fues reciprocantur « .

Hoe eﬁ,\v-t balls AB g ad bafim DE; ita eft |
S 3 |

alu-,



198 ¥V udecimo & dnodecimo

dlucudo E R, ad altitudimem B C. Et vice -

verfa, fi vt AB,ad DE, ita eft EF,ad BCy,
parallelepipeda funt ¢qualia .
Propof. 36. Siin

. X parallelepipedo BE,
> 1@‘ circa angulum foli-
dum A,trialacera s
B2 F GAB,AC,AD,fint
continué proporticnalia: & in parallele-
pipedo G K , circa angulum F zqualem_s
ipfi A, omnia tria latera FG, FH,FI, fint
xqualia mediz propostionali A C, erunt
parallelepipedz BE; G K, zqualia .
_ Propof 3. S1 fuerit've
re€ta A ad B, jtaCad

D. fuerintque parallele~
pipeda A,B ineer e fimi~

A
~ lia; & parallelcpipeda C,
@ D inter {¢ fimilia, cri:

_ quoque vt parallelepipe~
dum A ad B, ita'Cad D, & vice verla.

R R EXXIIn :
P Ropof. L. Quz in circuli polyganas
fimilia , jnter fe funt ved diametris
quadratz . ‘ o
Prepol.a, Circuliinter f& funt 4 dia-
maetris quadrata. o
Propof. 5. & 6. Eiufdem altitudinis Py~
ramides tam, Triangulares,quami Polygo.
nx : interfe funt, vebafes, -

%

. o

Pro-

+



Ex libvo duodecimo . 199

PropoL 8. Similes Pyramides funt 1n_,
aiplicatz ratione Jaterum- fomologo—~
summ , vt diCtum. ¢ Propof, ;3. vadecimi
de axallclcpnpcdxs .

ropof. 9. A mm pymmdum e~
cip rocamm bafes8elatcfa

Propof 10.Conus terua parseft Cylin-
dri eiufdem bafis, & ﬂti‘tuf inis .

-Propo{. 11. Tam Coni, quam Cylindri -
einfdem altirudinis) inter fe func bafes .

Propof.13. Tam Coni, %uam Cylindri -
fimiles; ufuuu‘n eriplicdta fatigne dlame=
tromm_:

Propof. 1. ¥am Conorum quim Cy-
lmdrorum zquzhum 2 rccnprocamur alu-
mdinesr

Propol. 16. Spﬁzraefum in tnphcata_.»
uuone diamesroaum,:
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‘PROPOSITIONE&
‘ Lzbrt Primi e

v V PER data retalinea_s
terminata tridgulum xqui-
2 latesom eonflitucre.

-Ad datam pun&lum da.
tz reftz linex zqualem s
re&am lineam ponere.

3 Duabus datis rectis Tineis mzquah- 4

bus, de maiore ¢qualem minori retam
Lineam detrahere’.
4 Siduo triangula duo !atcxa duobus
L I:ztcnbus aqualia habeanc , verumque s
SRS P vui

B



Elenchus. 201
verique , habeane vero & angulum an-
gulo aqualem fub ®qualibus reétis li-
ueis coutentum : Ee bafim bafi zqualem
habebunt 5 eritque triangulum triangu-
lo aquale , a¢ reliqui anguli reliquis
angulis 2qirales erunt, veerque verique,
fub quibus zqualia latera fubtendun-
tr-- - Ce e

s Ifofcelium triangwlorum, qui ad b3-
fim funt,anguli inter fe{unt zquales: Ee
productis qualibus rectis lineis, qui
fub bafi funt anguli inter fe zquales
erunt . = ’

6  Swtri anguli duo anguli zqualesinter
fe fuerint: ke fub zqualibus angulis fub-

- tenfa latera zqualia inter fe cxune .

% Super eadem recta linea , duabus eif~
dem rectis lineis alig dug recte linee
xquales , vtraque vtrique , nou confli~
tuentur ad aliud atque aliud punétum,

* ad eafdem partes , cofdsnque tersninos

“-cum duabus initio ductis reétis linefs.

: habentes. :

8 Si duo triangula duo latera habue-

* rint duobus Jateribus , verique vtr‘iq;e,.
zqualia; habuerint vero & bafim baff
gqualem: Angulum quoque fub ¢quali-
bus reétis lineis cententum angulo x~
qualem habebuat. . _

9 Dawm angulum zetilincum bifa~
riam fzcares. L&

+

$ 10 Da- -



202 Propofitionum

to Datamreftam lineam finitam bifa-
riam fecare . T, .

11 Data recta linea , @ punéto in ea da-
.80, reétam lineam.ad angulos rectos
excitare . : S

12 Super datam retam lineam infini-
tam, 4 dato puncto, quod in ea.non cft, °

¢ perpendicularem rectam deducere .

33 Cumrefa linea fuper reétam confi-

fens lineam angulos facit : Aut duos

relos , aut duobus rectis zquales effie

ciet . L

.\ ‘24 Si ad aliquany rectam lineam , arque:

i ad cius punctum , duz rectz lincg non

* ad eafdem partes ductg, cos , . Jui- furt
deinceps » angulos duobus reltss zqua-
Jes fecerint & 1 diretum erunt int. s fe
1pfe reig lincg. -

:“45 i) x$ Si duz reCtz lincg fe muteo fecue-

rint , angulos ad verticens gquales in-
ter fe efheient -

36 Cuinfcunque trianguli wno Jatcre »
produéo ,. excernus angulos. wtrolibet
mterno, & appofito majoseft .

z7 Cuiufcunque trianguli duo anguli
duobus reiis funt minozes, omnifariam:

* fumptr.. p :

18 Omnis trianguli maius laws maio-
rem angulum fubtendic .

39 Cmnis utanguli maior angulus ma-

ioss jaceri fubtendiur . _
: : 20 Om-
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2¢ Omnis trianguli duo latera reliqué
funt maiora , quomodocunque affume~
ptas. '

21 Si fuper trianguli vno laeere , ab ex~
tremicatibus dux re€t¢ lineg interius.
conftiturg fuerine : bz conftitucg rels-
quis trianguli ducbus lateribus mino-
res quide m erunt, maiorem vero angu-

“lum centinebunt . :

22 Extribus rectis lineis ; qua fint tri.

" bus-datis re¢tis lineis ¢quales, triangu—
lum conftitucre . Oportet autem duas
reliqua effe maiores omnifariam . fum-

‘ptas:. quoniam voiufcuiufque erianguli

+ duo latera omnifariam (umpta reliquos

- fune maiorz. _

23 Addatam retam lineam, datumque
i ea punétum , dato angulo reétilineo.

gqualem
tere s v :

24 Si duo eriangnla duo laterd duobus:

* Jatesibus gqualiz habuerint ,. veramque:

¢ ytrique , 2ngulum vero angulo maro~
rem fub ¢qualibus. reétis lincis conten-
‘tuny : Ee bafim bafi maiorem habebune.

25 - Sk duo wiangula duo. latera duobus.
lateribus. ¢qualia habuesine , verumque:
vtrique , balfim vero bafi maiorem : Ee
argulum {ub @qualibus rectis lineis cé-
tentum angulo maiorem habebune .

2 Si_duo uiangula duos angulos dwo—

T 16 bus.

angulum rectilineum confti~ -

:
!
|
4



104 Propofitionum
. bus angulis ¢quales habuerint , vrum-
. quevenique , voumgque latus vnt lateri

¢quale, fiue gnod ®qualibus adiacet an-
- gulis , feu quod vni equalium angulo~
sum fubtenditur : Et reliqua latera re-
liquis lateribus gqualia, vtrumque veri-

[

-

¥

% “. que, & reliquuni angulum reliquo an- -
' gulozqualem habebunt. - .

.y 2y . Si in duas setas lineas incidens li-

-4 " neaaleernatim angulos aquales , inter
% fefecesit: Parallels erunt inter- feillz
o rellg linez ' R

*t 28 Srin duasre@as lineas reéta incidens

linea externum apgulum interno,& op-

pofito, & ad caldem paries, ¢qualem »

tecerit , aut int€rnos, & ad eafdem par-

tes duobus rectis gquales : Parallelg e-

runt inter {e iplz rectg lincg .

29 In parallelas reftas lineas relta inci-

: - dens linea: Et alternatim angulos inger

«t  fe gquales efficit; & externii interno, &

‘ oppofito, & ad cafdem parces gqualems

- & internos, & ad eafdem paises , duo-

‘b bus rectis ¢quales facit. ‘

-1 30 Quaeidem reta lineg parallcle , &
© dnter e funt parailele .

31 A daco punto, }atq rete lineg pa- -

rallelam reGam lineam ducere ,
3+ Cuiufcunque trianguli vno Jacere
producto, externus angulus duobus in-

sesnis; & oppofitis et gqualis; E ;ﬁn- ;

i

i
i
)
[
B
:

Lt _aDs =

5 |




Elenchus.  20%
ﬂdi tres interni anguli duobus funt res NI
. &is gquales . N
33. Rectz linex quz gquales, & paralle~ i3
- Iss lincas ad partes eafdem coniungunt;- ¥b§
& ipfe gquales, & parallele funt .
34 Parailelogrammorum fpatiorum -}
- qualiafunt inter fe ; quz. ex aduerfo &2 Je8
Jatera,& anguli : Atque.illa bifariam_» B
fecat diameter. T _ A
35 Parallelogramma fuper cadem bafi , §if )
& in cifdem parallelis conflituta , interff iy
fe funt zqualia . i |
36 Darallelogrammia fuper 2qualibusgi3y
- - bafibus & in eifdem parallelis conftituyg
ta, ineer fe funt zqualia. -
- 37 Triangula fuper eadem bafi confti
- quta 5 & in eildern-parallelis , inter fe_4'!
funt gqualia. . : o
38 Triangula fuper-g¢qualibus bafibug!
conitiruta, & in-cifdem parallelis, inte,
fe func zqualia . :
39 Triangula ®qualia fuper eadem bafijd;
- & ad eafdem partes conitituta,in eifde
ful_llg parallelis . g A | [
. 40 Triangula ¢qualia fuper zqualibigiil}
bafibus, & adi?\fdem pan?ms c:)?lﬂittk e g
in eifdem funt parallelis . |
41 Si parallelogrammum cum triangug
lo eandem bafim habuerit,in cifdemquifil
-fuésit parallelis : Duplum erit parallq{iy
-logrammugy ipfius tiggnguli. D
. ‘42
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1 42 Dato triangulo zquale parallelogri-

mum conflitucre in daco angulo redti-
- lineo.

‘143  In omni paralielogrammo , comple~

menta eorum , qu circa diametrum
funt , parallelogrammorum , inter fe_s
funt xqualia . : ’
{44 Ad datam re€tam lineam,dato erian-
1 gulo zquale parallelogrammum appli.
‘cares in date angulo reftilineo .

. Ad datam reétam lineam, dato re€ti-
| lineo gquale parallelogrammum con-
»| itiruere, in dato angulo rellilineo .

‘#6 A datareéialinca quadratum deferi=
-beres. .

#7 1o triangulis reftangulis,quadratum,
quod i larege reCtum -anguium- fubren~
- dente defcribitus, zqualecft eis , que 3
.} Jarexibus. reCtum angulwn continenti-
. . bus defcribuntur, quadratis .

', 38 Si quadratum, quod ab vno laterum

T —

trianguli defcribitur, zquale fit cis,qug
4 rehquis trianguli latecibus defcribun-
wr;, quadratis : Angulus compre henfus.
fub reliquis duobus trianguli laeribus,
xeQus et ..

e

N S
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PROPOSITIONES
Libyi Secundi .

5 S I fuerint duz reét lineg, feceturque
: ipfarum altera in quotcunque feg~
menta : Reétangulum ~compietenfune
fub illis duabus retis lineis , quales
eft eis, quz fub infecta, & quelibet feg=
mcln_tom;m comprehenduntur , re@an
gnlis . :

3 SireQalinea fefta fit veepngue : Re<y

&angula, quz fub toez, & quolibet feg-

-.mentorum comprehenduntur,¢qualia.s

funt ei, quod 4 tota fit, quadrate .

3 Siretalinea fe@a fit vecunque : Re~!

Qangulum fub tota, & vno fegmento~

rum comprehenfum , ¢quale eft & illi , |
guod fub fegmentis comprehenditur 51

-tectangulo, & illi,quod & pradicto feg-
“mento defcribitur,quadrato.
4. Si re€ta linea fecta fit veeunques:

Quadratum , quod.4 tota deferibitur 5. ;
quale eft & illis,” que 4 fegmentis de |-

fcribuntur , quadratis , & ei, quod bis

fub fegmentis comprehenditur , rectan~ |

gilo ..

!
s Siretalineafecetur in zqualia, &

i

|

™

non zqualia:Redtangulum ful xgtg:a-\

¥



208 Propifitivnum

Yibus fegmentis totius cosaprehnfum ;
‘vna cum quadrato, quod ab intermedia
fectionum’, @quale eft ei , quod 2 dimi-
dia defcribitur, quadrato.
6 Si reta linea bifariam fecetur, & il-
b re¢ta quadam linea in re€tum adij-
-ciathir : Rectanguluim comprehenfum
; fubtota cum adeeta , & adietia, vina

- cum quadrato i dimidia zquale eft quas

drato a linea, qua tumex dimidiass
-tum ex adiecta componiqur, tanquam s
ah vua, deferipto . o -
7" Sireéla linea fecetur vicunquesQuod
-4 tota quodque ab vno fzgmentorum_s,
' vtrague fimul quadrarta, zqualia funt 3
illi, quod bis fub-tota, & dicto fegmen-

 ¢0 comprekenditury reftangulo, & iili
- . quod i reliquo fcgmeuto fit,quadiato.
4 8 - Sirefalnea fecetur vicungue: Re-
:1  €langulum quater compsebenfum fub
1§ tota, & vno fegmentotum, cum €0,
"1} -quod 4 reliquo fzgmento fit, quadrato,
-t @quale cft e1, quod 4 tota, & diiofeg-
;|14 mento, tanquam abvoa linca deferiby -

"} tdr, quadiaro .

9 - Si retalinea fecctur in aqualia,, &
non zqualia : Quadiata ; que ab inz-
qualibus totius {.gmentis hunt, fimnd
duplicia fine & ejus, quod 4 dimidia_s,
& eius quod ab intermedia feStionum.s
£t, quadsati, - .

t
Ry
!

10 Sa
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1o SireQa linea fecetur bifariam , adij-
ciatur autem ej in retum quxpiam rc-

- &a linea: Quod a tota cum adiunéta, &
quod ab adiuncta , viraque fsnul qua~
-drata, duplicia funt & eius, quod i di-
amidia, & cius -qued 3 compofita ex di-
midia & adiundta, tanquam ab vna,de=

fcppwam fic, quiadeaes,. . . L,

3 Datam retam lineam fecare,vt com-
prehenfum fub rora , & altero fegmen-
torum reétangulum, zquale fit e1, quod
d reliquo fegmento fit ,, quadsazo. © «

3, In amblygonijs triangulis ,  quadya-

, tum,quod fit.3 lagere angulum:obtufum
_ fubtendente ;, maius cft quadratis , que
: glum a lateribus obeufum angulum-cé-
y pyehendengibus , reltangulo bis come

. prebenfo & ab vno laterum , qua funt

, ci¢a obtufum angulum, in quod , cum

i protractum fuerit s cadic perpgndicula-
518 ,. & ab 'affinupea’ cxtesius linea fub

erpendiculans piope. angulum obtu~

. m. . - ey

13. Inoxygoeuijs triangylis ; quadratum
4 latere angulum acutum fubtendente »
minus eft quadiatis , qua fiunt a lateri-
bus acawum angulum comprehendenti.
bus, re@angulo bis .comprehenfo & ab
vio laterum . qua funt circaacutum_s
angulum,  ip_quod perpendicularis ca- |

, dit, &, ab allump interivs. hﬂ;:rﬁib J



‘ 310. - Propefitionam

A Terpe_ndkaﬂari prope acutumy: angu-
n oo lumeos. e

. | 14 Datore@tilineozquale quadratum

‘' conftituere. . = :

\

'PRQPOSITIONES

. Ati circulicentrum reperite s
1 Wi, 3 Siin circuli peripheria- duo ques

.y libet punéta aecepta fuerine: Redta
Jinea', qua ad ipfa punéta adiungieur,
intra circulum cadét . o .
¢ -3 Siiscirculo reéta quzdam linea per
, - centrum exten{z, quandam non per cé-
. t rum extenfam bifariam fecer: Fr ad
{er ?gulos reétos ipfam fecabit. Fe fi ad
1 ngulos reclos cam fecee, bifariam quo-
. que cam fecabit.. : ’
- 4 Stincirculo duz re&te lineg fefe_s
 -mutuo fecent nom per cenerum extenfz:
* Sefe mutio bifariam nen fecabnne.
Si duo circuli fefe mutuo fecent, non
_erit illorum idem centrum .« ‘
6 St duo circuli fefe mutno interius
tangant , eorum non.crit idem cen~
h - tw‘.m._-' .- . T B
7 Siin diametro .circuli quodpiam_»
fuma~




- Elenchus < 1Y

.- fumatur punétnm , quod circuli cen-

srum non fit, ab coque punélo in cir-

culum quzdam reétz lincz cadant::Ma-

%ima quidem erit €2 5 in qua centum 3

minima vero reliqua; aliarum vero pro-

-ginquior ill'j,quz' per centrum duciturs

remotiore lemper major eft : Duz au-~
tem folum reétz%ncz ¢quales ab co-

dem punéto in circulum cadunt y ad v»

trafque partes minima, vel maximz.

8 Ssexera circulum {umatur punctum

?uodgam s ab coque punéte ad circut

um deducantur rectg quedam linez s

quarum vng quidern per centruth pto-

tendagur, relique vero ve libee s Iinca-

~ wam peripheniam . cadentium rectarum

.- lincarum maxima- quidem eft'illa, que

per centrum ducitor; alizrum autt i s

. propinquior ei , quz per centrutmtran-

- fit, . remotiore fomper maiovefl: in,

. €opucxam vero peripheriam eadentium
gectarnm lincauim minirea quidemeft

O Wi# . qua ter puncram-diametyimes

-interponitur; aliarumiautem ea; que

- prepsnguior- eft minifie , remotiore_s

Acmper minor eit : Duge antemn tantum

rectx linee #quale s -ab eo puncto in_.

. iplum circulum cadunt , ad veraiquees

. partes. minima, vel maxinie . r

9 Si in circnlo acceptum fuerit pun-

. ctwm aliquod , & ab co puncto ad cir-
L culuni



412 Propofitionam
culum cadant plures ; quani duw, recee
linez ¢quales: Acceptum punctum._s
centrum eft ipfius cisculs . S

re Circulus crrclum in pluribus,quim
duobus punetis nen fecat . -
xx  Siduocirculifefe jutus coirtingant ,
" atqueaccepta fuerine cortim cenera: Ad
corum centra adiuncta recta linea s - &
producta , in contactum circulorum

cadet . : o

13 i duo circuli fefe exterius' contit=
gant , linea recta, quzad céntracorum
adiungsuur, per contactum tranfibic.: '

33 Circulus circnlum non tangst th
plaribus punctis, quam vao; fiueintius,

fiue extra tangat. - R

14 Incirculo zquales recez linez ;tfua-

Jiter diftant 4 centro : & qug. ¢qualicer
diftant a centro, zquales funt interfe .

‘13 In circulo maxima quidem hneaeft
diameter; alidrum autem propinqguior
cenro, resuotiore femper maior . ©

16 Quatab extremitate dizmetsi euiuf~

" quecircult ad angulos sectos ducitur ,
exera ipfum circulum cadets & inlo-

‘cusn inter ipfam receam lineam, & peris
gheriam comprehenfum, altera vectas
linea non cadet : Etfemicircult quidem
angulus, grouis angulo acuto rectilineo

- mator-eft, reliquus. antem minor .

17 A dato puncto rectam lineam. du-
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- <ere, qu¢ datum rangat circalum !
18 St circulam tangat recea quzpiam

" linea , 4 centro autem ad contactum_

adinngatur recta quzdam Imnea: quz
adiuncta fuerit ad ipfam contingentem
perpendicularis erit. ,
19 Sicirculum tetigerit reced quepiam
linea , d contactu autem recta linea ad
. angulos rectos ipfi tangensi. excitetur
-. In exéitaes erit centrum circuli. .
30 Incirculo, angulus ad ceptrumdu-
lex eft-angult,-ad peripheriam, cum_s
ueric eadem periphena bafis angulos
UM, o - . o
ar Incirculo, quiin codem fegmento
- fuat, anguli funt meer fe gquales .
2t Quadrilaterord in circulss defcriptas
sumanguli, quiex aduerfo, duobus re-
ceis funt zquales . IV
23 Supercadem recta linea , duo feg-
.. menta eirculorun fimilia , & inzqua-
lia, non conftituentur ad ead:m partes.
z4. Super ®quabibus receis lineis, fimi-
~ liacirculorwm fegmenta funt incer [¢

. z » N . .

35 %irculi. {zgmento dato,. deflcribzre
cireulum, cuus eft fegmeacum .

26 In z«iualibus. circulis, zquales augu«
}i zqualibus peripherijs infittune,  fiue
ad centra, fiue ad periphe rias conflitagi

. * a7In




214  Propofitionsm
26 In zqualibus circulis gqualesanguld
qui zqualibus peripherijs infiftunt, fiug
- -ad centra, fine ad peripherias conftityti
infiftane . ‘ e
27 Inaqualibus circulis , anguli, qui ¢-
: ?ualibus peripherijs infittunt,funt inter
- {e ®quales , fine ad-centra, fine'ad peri-
A| - pherias conftituti mfiftane. - -
' 38 Inzqualibus circulis , gquales relz
" linez gquales peripherias auferuns,ma-
1orem guidem maiori, MINOXCIN autem
{ mniron, lib s cinx lis équilespeti
29 Ingqualibus circulis , -
phcriasq » gquales. reCte linez fubgen-
' duut. o C
- 30 Datam peripheriam bifariam fecare.

't 31+ Incirculo.angulus, qui in femicircy-

lo > rectus eft: qui autem in maiore feg-
mento, minor recto: qui vero in mino-

- re fegmento, maior eft recto.Et ~inﬁ‘l£le
anguius maioris fegmenti, recto quidenn
mator cft : minoris autem fegmenti an-
gulus, minor eft reto .

33 Stcirculum tepigerit aliqua recta li-
nea, 4 contatu autem producacur quz-
dam recta linea circulum. fecans :» An-

uli, quos ad contingentem facit, 2qua-
es funt ijs , qui in alternis circuli feg-
. meneis confittunt, angulis . .

33 Super data re@ta linea defcriberes

fegmentun circuli , quod capiat angu=
: Jum

-
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. umgqualem dato angulo retilineo .
¢ 34 A dato <irculo fegmentum abfcin-
¢ dere capiens angulum zqualem dato
.angulo retilineo .
+ 35 Siin ciiculo duz reétg lineg fefe mu-
;o fecusvint,rectangulum comprehen~
.« fum fub fegmeneis vuius,equalis erit ci,
luod {ub {zgmentis alterius comprché-
« ditur,reCtangulo )

36 Siextracirculum fumatur pun&um
-aliquod , ab eoque in circulum cadant
duz reéte lineg, quarum altera quidem

, - circalum {ccer; altera vero tigat: Quod-
.- fub tora fecante , & exteriusincer pun-

ctum, & conucxam periphetiam affum.

ta comprehédimr rectangulum, ¢quas
e eritel , quod 4 cangente defcribieury

. - qttadrato . -

. 37 Siexera circulum fumatur pun&tum
|+ aliquod, abeoque pirkto in circulum s
. cadant dug recez lineg , quarum aleera
circulum fecee,aleera an eune tncidat, fie
aucem, quod fub tota fecante, & oxee-

. riud-inosr punceum & conusxam peri-
- pheriam aflumpta, compréhenditur re-

- stangulum, zquale ¢i,quod ab inciden-
te defcribienr quadrato ; Incidens ipfa !
. sizculumeanget. T 0 - o

o PRo-

-
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PROPOSITIONES
Libri Quarti.

3 3 N dato circulo reCtam lineam 3c-.
commodare ¢qualem date rectg li-
nez, quzcirculi diametro non fit ma-
ior .
2 Indatn circulo triangulura defcri.
bere dato triangulé gquiangulum .
3 Circa damm circulum triangulun
iiefcribcre »dato triangulo gquiangu-
um.
-4 In dato eriangulo circulum inferi-,
bere_s. .
's Circa datum triangulum circulum
defertbere .
6 In dato circulo quadracum deferi-
bere. :
9 Circa datum circulum quadratum
defcribere . ‘ R
8 In daco quadrato circulum - deferi-
bere ' :

9 Circa datwm quadratuny: civculum
.. defcribere. L
80 Ifofceles triangulum céftituere, quod
_habeat vtrumque eorum , qui ad bafim
. funtangulorum , duplum religui .
x1 Ja dacw circulo pentagonum zqui-
o laterum -
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Jacerum & ¢quiangulum. infcribere .
13 Circadatum circulum pentagonum
gquilaterum, & aequidngulum deferi-
beres .
e3 In dato pentagono gquilatero , & ¢-
quiaongulo circulum infcribete.
-a4 Circa darum pentagonum ¢quilate-
f,um », & gquiangulum circulum defcri-
ere, : P :

15 Indavo circule hexagonum, & =qui-
laterum, & equiangulum infcribere.
16 In dato circulo quintidecagonum, &

zquila:crum s> & aquiangulum deferi-
. 15 Y

———

PROPOSITIONES
o Libri uinti «

gt O I Rue quetcangue - magnitudines
1 ) quotcunque magnitudinum zqha-
- lium nimero, fingule fingularum,gque-
. ultiplices: quam malezplex eft vnius
. vna magoigado, tam multiplices erunt,
" & omnes.omnium . (. ’ -
2 Si prisma fecunda gque fueric multi-
- plex, atque tertia quarce ; fuerit aucem
& quinta fecundg zquemultiplex,atque
«fexta quares : _Ex_;wﬁcompot_i_ta prima

1

cun
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~cum quinta, fecunde gquesmpnlpiplex;at-

. quesertia ciNm {eXea, quUartg . .

.3 Sifit prima fecundy gquemuleiplex,
atque tertia quareg 3 fumantur antem
g]ucm,ultiph'ces primg, & testie : Erit

ex aquo fumprarum vtraqus verinlg;
gquemuitiplex ,alt=sa quidemm fecunds,,
ditera qutem quarte . -

4 Si primaad fecundam eandem ha-
buerit racionem , & ter¢ia ad quartam:
Etiam gquemuleiplices primg 8¢ certig
ad gquemultiplices fecundg & quartz,
juxta quaruis multiplicationem , ean-
dem habebunt racienem , fi prou: inter
fe refpondent, fta fumpez fu:riae .

5 Siwmag.itudo magaitudinis ¢qus fus-,
rit muletplex , atque ablaca ablate: E-
tiam religua relique ita multiplex eric,
vt tota totius.

6 Sidug nagaiendines duarum magoi-
eudinum Gnc gque multiplices , 8 Je-
tradtz qugdam fine eariidem §quemuk
tiplices. Etrelique eifdem aur gquales
fune, aut zque iplarum multiplices

7- Aequales ad candens, eandem habont

_ xationc : Ex cadem ad gquales. . |

8 Iugqualium magnirudinum maios ad

‘candem,maiorem rationcm habet,quam

minor:Et ead:m ad minorem,majorem

ratignem habet,quim ad maiotem, -
$. Qux 3d sandemy , candemy habenc ra -

tio-

1. [}
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i zionem, zquales funt inter fe: Ecad
quas cadem candem haber rationem, ¢

! quoque funt inter fe gquales .

" 30 Adeandem magmtudinem rationem
habentium, qua maiorem rationem ha-
bet, illa maior eft 3 Ad quam autem ea-
d:m maiorem rationem habet , illa mi-~
noreft . o

11 Qugcidem fuat €gdem rationes , &
inter fe funt egdem.

12 Si fine magairudines quotcique pro-

- portronales : quemzdmodum fe habue-
ritvna antecedentinm ad vnam condfe-
quentinm, ita {e habcbunt .omnes ante-
cedentes ad smues corequentes . )

13 S pumaadfecundam, candem ha-
buerit rarionem, quam tertia ad quar-
a5 termavero-ad quartam, snaiorem
rationem habuerit, quam quinta ad fex- -
tam: Prima quoque ad fecundam maio-
rem rationem habebit , quam quinta ad

fextamm. =~ = . .

‘24 Si prima 39 fecundam eandem ha-
buerit rationem, qudim terg)a ad. lg r-
tam ; Prima verg , qUam Lerd 5 - zor

. fuerit 5 Erig & fecundy maior, quam_»
‘quarta . Quod fi prima fuerit zqualis

¢ gertiz: yerie & fecunda ®qualis quareg :

¢ 8i vero minor, & minor¢rit. )

1§ Partes cum pariter multiplicibus in
cadem funt yaone , fi prouc fibi mu-
) K 3 tuo -
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* tuo refpondent , ita fitmanear

‘16" Siquatnor mageitudines proportio-
nalesfuerint; Etviciffim proportiona-
les erunt. S .

17 Sicompefitz magnitudinzs propor-

* tionales fuerint , h¢ quogue dimifz pro.
portionales erunt. : '

18  Sidinif¢ magnitudines firit propor-
tionales; h¢ qnoqis¢:compofitg propor-
tionaleserunc. - - - - - v

19" Si quernadmodum totum ad cotum,
ita ablatum fe habueritad ablatcum :: Et
reliquum ad-reliqnum , vt totum ad-to-
-ttim , fe habebit. ;

20 Si fint ttes magnitudines, & alig ipfis

uales numero, quz binz , 8 inea-'
-dem ratiene fumanwr; ex 2quo 2ttem

" prima quany tertia , mafor fuerit': Eric

' & quarta quam fexea, maior . Quod fi
prima tertig fuerit zqualis,erit & quar-
ta gqualis fexce : Si in ili2 minor , hac

~ quoque minor erit , ;

21 Sifint crés maguitudines, & aliz ipfis
A'-Sq;::leshumero » qué binz,’ & inea-
":dem ratione fimantur,fueritque pertus.

bata earum propertio;- ex gquo autem

prima , quam tertia maior fuerit 5 Erit -

& quarta ; quam fexea, maior . Quod fi

prima tertig fuerit ¢qualis,eric & quar-

“ta gqualis fext¢ : hin illa minor, hgc
~quoque minor erit. - - - .
' | LR
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z2 -Sifint quotcungpe magnitudines , &
aii} ipfis gquales numero , Jug bing in
eadem racigue fumaotur: Et €x g¢qna-
licate in eadem ratione erunt. ]
.23 Sifint tres magnitudines , aligques
. ipfis gquales, numero, gug bing in ea-
dem ratione fumantur, fuerit autem s
. - perrurbata earum proportio : Etiam ex
- -gqualitate in cadem ratione egunt. .
a4 Siprimaad fecundans ,. candens ha-
- - bueris rasjoner,, quam tereia ad quas-
tam ; habuerit autem & quinta ad fe-
-¢und3m candejn rationem , quam fexta
ad quartam. Etiam ¢compofita prima_s
<um qyinta.,ad fecundam , eandem ha-
- Ibebit rationeny, quam tertiacym fexta’s
o ad QUaFaAm - '

&y - Siquatuar magnimdiﬁcs;pxéporéio- P

nales fueriat.: Maxima & minima yeli-
. quis duabus majorescaunt, 7 .
-6 8i prima ad fecundam habueric ma-
. fofem proportionem , quam tertia ad
... quaseam : habebit conuereendo fecunda
. - ad-primgm minorem proportionem.., ,
- quam gquara.ad tertiam. - :
-.z7 - Skprima ad fecundam, habuerit ma-
;. iofem’ proportionem , quam tertia ad
quartam; Habebit quoque viciflim pri-
-; ma-ad tertiam maiorem proportionem,
- quam fecundaad quartam . L
28 Sipriuaad fecundam habuerit ma-
: : X 3 tor¢m

LI
La to,
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forem profortioneny,; qUam: tertia ad:

quartam : Habebit quoque compofita
prima cum fecunds , ad fecundam, ma-
jorem proportionem , quam compoiita
tertia cum quarea, ad quartam.

a9  Sicompofita prima cum fecundaad
fecuridam maiorem habueric propor- -
- eionenr , guam compofita’ tertia cum

&uanz, ad guartam : Habebit quogue
dinidendo prima ad fecundamy , maio-
rem proportionem , quam tertia ad
-quartam . :

-30_ Sicompofita prima cumr fecunda ad
- fecundam habuérit maiorem |propor-

tiofiem , qudm compofita tertia cum_s
quarca ad quartam : Habebie per con-
uerfionem rationis, prima €um fecurda
ad primam ,- milorem proportionesy»

© qudm tertia cum quarta ad tertiam.
31 Si finc tres magvitudines, & alia ipfis

&quales numero , ﬁtgue maior propot-
tio prima priorym ad fecundam, quam

¢ prima pofteriorum ad{ecundam : Item

{ecund® priorum | ad tertiam maior ,
uam fecundg pofteriorum ad tertiam:

- Erfcquoqué-ex-gqualitate, masor pro-
' portio primdz priorum ad tertiam,quam -

primz pofteriorum ad tertiam.

32 Sifint tres magnitudines , & alig ip-

fis zquales numéro , fieque maior pro-
" poruo primz priorumad fecundam_.,
- Ce quam
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- emam fecundz pofteriorum ad testiam
terin fecund# prionun ad tértiam ma-
sor,quam primz pofteriornm ad fecun-
dam ;" Erit quoque ex zqualitate,maiot
proportio prima priorum ad tertiam ,
quam prima pofteriorum adtertiam .
33 Sifueric maior propertio totius ad
totunt, quam ahlati ad ablarum : Erit
¢+ & reliqni 4d rehiquum: maior propor-
. tio, quamtotins ad totum. =
34 -Si fintquotcunque magnitudines, &
 aliz ipfis zquales numero , fitque maior
. proportio primz priorum ad primam
" polteriorunr, quanrfecundzad fecun-
dam; & h#c mator, quam tertiz ad ter-
" tiam, & fic deinceps’: Habebune omnes:
- priores fimukad ommes pofteriores fi-
fmul , maiorem proportionent , quim »
- omnes priores, relita prima ,ad om~
* ne; pofteriores ; relicta quoque prima s
minorem autem , quam prima priorum
* ad primam pofteriosum , maiorem de- -
nique etiam , quamvitima priorum ad
.~ virmam poflezsiorum . ‘

K 4 PRO~
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i

PROPOSITIGN ES
¥ o Libri Sextio -

' 3 v Riangula & parallelogramma_s,
L T q\’!ol;lg:neade'}n fucrit alticude,ia
, fe habentinter fe,ytbafes. .~ 7.
+. 2. Siadvnum srianguli laws parallela
. dufia fuerit re&2 quzdam linea:- bax
roportiopaliter fecabit ipfius triangu.
i Jacera . Et 6 erianguli Jatera propos-
y . uonalirerfeQta fuerintiquz ad leCtioncs
s - adiun&ta fuericrelta linea, eritad re-
7 _, liquum 1pfius trjanguli lawus parallela.
1 I 3 Sitrianguli angulus bifarjam feftus
oy fit, f€cans autem angulum rela ligeas
: . fecueric & bafin: Bafis fegmenta ean-
|y,  dem habebunt rationem , quam reliqua
" jpfius wianguli Jatera. Et i bafis feg-
v menca eandem haheant rationers, quam
3 reliqua ipfius trianguli latera ; R
! linea, qua d vertice ad fe¢tionem pyo-
ducicur , bifariam fecat trianguli angu-
: lum_s. :
%! .4 Acquianguiornm triangulormm pro-
." portionalia func latera , quz circum ¢-

quales angulos,& homnloga funt latera,
qua gqualibus angulis fub:enduntug .
Y 5
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s Siduo triangula latera proportio-.
nalia habeant : zquiangula-erunt erian-.
gula;, & =quales habebuat eos angu- - §

os , fub quibus homologa latera fub-
renduntur . - : N

6 Siduo triangula voum angulum vni
anguio ¢qualem,& circum zquales an-
gulos Jatera proportionalia habuerint:
Ic{‘lcpu'angu}a erunt triangula,zqualefque

abebunt angulos , fub quibus homolo~
ga latera fubtenduntur..

‘7 Si duo triangula voum angulwn voi
angulo gqualem , circum autem alios
angulos latera proportionalia habsang’
reliquorum vero fimul virumque auc
minorem, aut nous misnorem reéto: Ae-
quiangulaerunt criangula , & zquales
habebunt eos angulos,circim quos pro-
portionalia funt Jatesa.. - .

8 8iintriangulo retangulo ab angulo
xeCto in bafin perpendicularis ducta s
fit : Qug ad perpzndicularem triangu-
Ja tum toti entangulo , tum ipfa inter fe
fimilia fuat. - T i

A data refta linea imperatam par-
tCm allfCl're,., - o TSN 3

o . Dataamreélam ligeam infeftam fimg-
lites fecare; vt data alcera recia fet Lp
fueric, - :

g1 Duabus datis retis lingis, certiam s
propotuonalem adwmepire. , |
N K g 12 Tn~
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' y2  Tribus datis re@tis linexs, quaream
. . - proportionalem inuenire.. . .
4 13 Duabus datis reis lineis, mediam
proportionalem adinuenire . - |
i§ 14 Aequalium, & vnum vnizqualem.
1§ habentium angulum , parallelogram-
11 morum, reciproca funt latera, qua cir.
1k cum zquales angnlos . Et quorum pa-
4+ rallelogrammorum voum augulum vaoi
angulo zqualem habentium reciproca
Tunt latera , qua circium xquales angu-
- los, illafuntzqualia: :
j- 1% Aequaliom, & wnum vai ¢qualem s
v habentium-angutum, triangnioium, re-
h " ciproca funt latcra , qua circum zqua-
' lesangulos. Er quorwm triangulorsm
" vnum angulum vni angulo ¢qualem
" habuutium reciproca fune lavera.,' que
§ _circum gquales angulos , illa fint z-
S ‘qualizo . -
fy 16 Siquatuor recte lineg proportiona-
"1 les fucrint : quod fub extremiscompie-
{ -~ henditur reCtangulum , gquale eftei,
, &uod fub medijs comprehendieur , re-
4 !, dtangulo. Et fi fub excramis compre-
4| henfum reQtangulum ¢quale fuencei,
d uod fub medijs continecur .
i ‘do: ille qnatuor reltg-iincg propor-
: tionaleserunt. Co
{17 - Si tres re€lg lincz fint proportiona«
les;, quod fuly excremjs comprehendi
- . - m
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tur re@andgulum , zqualeeftei, quodd P
- .media defcribicur ,-quadrato. Et fifub, "
« extremis comprehenfum. re€tangulum_ iy
zquale fic ¢i, quod 4 media defcribitur.
+ quadrato: ilkx tres redteg'lineg propor=
- nionaleserunt. . . L M
18 A datare@la linca daca reétilingo, fi- §
i-mile fimiliterque poficum re@ilincum s §
deferibere. . . s
19 Similix triangula inter fe funt in du~ §
- plicata ratione laternm homologorum. ¥
20 Similja polygona in fimilia eriangu- ¥
- Ja diniduntur , & numero ¢qualia , & |
- homologa totis . Et polygona dupiica~ g}
-tamv habent eam inter f rationem -, B
- quamlatus homologum ad homologum
latus. . e i
3t Quaeidem re@ilineo funt fimilia s f |+
& inter e funt fimilia . A N
sz Siquatuor reCte lineg proportiona- ¢ !
les fuerint : Ecab eis rectilinea fimilia
fimiliterque defcripta,proportionalia—s |
- erunt - Et fid re€his lineis fimilia fimi~ § 4
- diterque deferipea relilinea, progortio~ 7
-nalia fuerine ; ipfe etiam reftz linez ¥
. proportionaleserunt, . .. . B
3-3 Aequangula pasallclogramima inter - §8
- fe rationem habent eam, qug ex laceri~ §
bus componitur . D
4 Inomni paralicl.ogmimme , que cir~
- €3 diametsum func , paraligiogiapea
6L K s & to-
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e & toti , & inter fe funt fimilias.
1 i 23 Dato rectilinco fimile fimilicerque
i poficum, & alteridato zquale idem s
i ';" - ‘conftituere.,
. 1.6 Sia garallclogrzmmo paral}cloora-
« |¥  mum ablatm fit,& fimile tou, & fimi-
i»  liter pofitum , communem cum €0 ha-
tt  bensangulum: hoc circum eaudem cum
13 - toto diametrum confiftic.
iy -27 Ommum parallelogrammorum fe--
1+ cundumeandem reftam ‘lineam appli-
.. carorum , deficientiumque figuris pa-
w) 3 zllclogrammns fimilibus fimiliterquels
vy’ “pofitis ei, quod 4 dimidia defcribatun :
F maxiium id eft, quod ad dimidiam ap-
1 _plicarar ,parzllelovramuunn fimileexi-

" ftens defe€tui .
2.8 Ad datam lineam retam dato relli-.
linco zquale };axallelogrammum appli-

., care deficiés figura parallelogrima,quz -
, } finulis fiv aleer: pmal!elooramo dato. ug
F

portct aueé datum rethlmcu,cm zq

-+ applicandfi eft, non maius effe co, quod

iy ad dimidiam apphcatur,cu fi mxles fue-
li rine, defe&us&csus.tiim ad dimidii ap-

. i plicatur,& eius,cui fimile deeffe debet.
]

39 Addatam reftam lincam, datore-.
¢tilineo zquaie pa:allelogrammum ap-
{ Plicareexcedens figura parallelograms
ma,qux fimilis fic pas ogxammoal-
teei Lol .

. .- 30 Prg;



Elenchus. 229
30 Propofitam reftam lincam termina-
- tam, extrema ac media ratienc-fecare.
31 In reGangulis triangulis, figura que-
uis d latere reCtum angulum fubtenden-
te defcripea , zqualis eft figuris, qua
- priori lli fimiles, & fimiliter pofitz &
ateribus retum angulum continenti~
- bus deferibuntur. : -
2 Si duo triangula, quz dno tatera
duobus lateribus proportionalia ha--
beant, fecundnm vnum angulum com-
fita fuerint, ita ve homologa corum_s
“Jatera fint etiam parallela ;: tum reliqua
jllorum triangulorum latera in re¢tam
" lineam collocata reperientur.
33 In ®qualibus circulis, anguli eandem
habent rationem cum peripherijs, qui~
_businfiftunt; fiue ad centra, fiue ad pe~
ripherias conflituti infiftant : Infuper-
vero & fetores, quipppe quiad cen-
* gra confiftunt » o e




i
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ISAACI MONACHI

SCHOLTIA

IN EVCLIDIS ELEMENTA
GEOMETRIAE.

- Euclidis Elementorum chg
metrie Liber I,

.DE.F‘INITIONEJ,'_.‘

VNCTV Meff . Vitur Fus
clides dottrina.fynthetica_s ,
#| quia né d fuperficie facit ini-
Yy tium: fed d puncto. Punftum

® vero fi fueritin linea : tum.»
Peras terminus ; fed in axe, polus : in cirp
culo ‘denique nominatur centmum . Eas
ctiam que funt & exiftunt4 vel per nomi-
na explicantur , vel per definitiones, aut
etiam defcriptiones : vel denique per lon-~
giores explicationes. L

Figura. Vo quidem termino contineeur:
eirculus , quia yna linea circumfe ctg:: tiala

‘. jans
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| clauditur. pluribus auté terminis, relique
1 figuez,vtpote trilaterz, & multlaterz.
Cirezelus. In definitione circuli ponieur:

. intra figuram: propeer polum, Polus enim

- in fuperficie eadem-cumcircuio non eft:
. fedexera , & fbiimiore : '8 ab co ad cir-
vt culi cirumferentiam ducuntur re€ta: lince
aqnales. - o

¥ Orthogimium. Fieri enim requit,vt trigo-
. ¥ numaliquod- habeat durs angulos rxCtes

4.1 proptera quod in ommi trigono, tres an<

{ guli fine zquales duobus reciis » Eodem 5
., mbdo né poteft dari trigonum,in quo fine
‘4 anguli obtufi,qua due anguli obtufi,dvo-
bus rcétis funt maiores.

IR W S X .
' COMMVNES SENTENTIAE,
© .. que etiam Axiomata d guibufdam -
appellantur -

o . ¥ .
‘P AE tidems funt agualia. Poftulatis
; & axiomatibus commune hoc eft:
quod nulla indigeant dzmonftragons, aue
" geometrica :probatione : fed fimplicitet
fymuntur pio vetis , certis ; & manifeftisy

{ii denique principiorum loco ponuntur .
| Diferuncetiam inter fe , ratione quas
{ thecoremate problematibus : ficuti eum in
theoremata volumus id fcire & cognofce«
re, quod rem confequitur fubiedtam: & in

! pro-

. '
e !
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problemate , efficese aliquid, quod ad fa- B
ciendum proponitur . Ita ctiam in axio-
matibus ea fumuntur,quz per fe fagile sn- ¢
telligi poffunt : atque fha nacura hota & ¥
manifefta func: arque facilem habeneap- P
rehenfionem . . S B
In polulutikvera elufinddi fuzlica fu- |48
muntur , quz facilem habent efte@ionem, 8
ita vt miens noftra:s nofisgque cogitacioncs | i
pon multum laborent in talium queflios
sum {umpciope, pogue magua.eftdelines- | Ff
-tianis varietas aut difficultgs.. Quare co-'§ 3
S0oaio aperta o & indgmonftiabils 3 & afr 3
dumptie propafiti sbjgue dsmogitsationes
-didtyngyunt polfulata atque.axiomam. fir
£414,6080ity per demoniimuronem faklas
& qpafiionis fumpeio; per delineaionem | 1%
faéty +« difcetnunt chegremata 4 prople- ! &
matibus. Guapropter necefle eft vt verpm. L
que borum, Axigsmp:iuquam, & Poftula~ |+
tum, habeant fimphicem, & facilem atque’
gqmprehfnﬁbﬂgm > & tximmediasg‘m na-
,turam . Ita samen vt pofiujatum, cagquam
faQu facile fumapuy ,P.&; ;mpedim?zob,if
viamefficiendi & jnucniends quandam_, |
materiam factlem; ad facigndam demony
trationem: axioma deuwique v¢ cognitn lﬁk
cile » & conceflum atqye afiymatum furic
sur, neque de.makernia, vt inpolfiulatis: fed
de accidente propoficiones hay sheorema~
gicg fiumt. o ov 0 el
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PROPOSITIONES
libri primi: Elementorum .

. E"d‘d’:" .

SR A . . O
PROPQSLIION -

" Peoblema. . .. .

\ 'S‘V data’ linen veita . Stire’ conuenit.
P eomenix theoremata &- probiems-
., ta& in fex dividi patces .. Protafiny E kihefin,
vyl Digrifmum 5 quemt 8 Prodinerifmum , ap-
| peliant; Kasaskevin, Apodeinin, &-Sympr
|5 #hfma.Bec eff. Psopofitronent, Explicacio-
1 nemi dati , Explisationem quafiery Deli-
'+ nedtionerrs  Demongtrationem: & Con-
.4 €lufionem . ) :
1 - Differt anitem Preblema ; A Thesrsmate ,
. 1 “Quod preblema iubet,& facit ctiam id quod
' “subetur : einfque rei iam faétg demonfira-
-4, -tiopemr in medium adlert : fod theoremas
» -demonflrat accidentia & adfectiones rei
‘| fubie@x . Vnde'etiam in conclufionibfs
({ problescum fobiungitut: Oper edei poidfa:
| qtiod faciendum erat.at in theorcmiaturh
' 1} eonclufionibus additur: Oper edei-deixa .
xod ad contemplandum & demonftrane
merat propotitum .
Praterca & hoc {ciendum eft : quodin
omm
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omni problemate : etiam hace inueftigan~
da fint: & obferuanda onmi diligendas .
Lemma, Ptofis, Porifmay Enfiafis , ¢ Apa~
goge. id efl, Afumptina Propefitio, Cafis,Co-
rollarism, Inflartia, do Deduio . )

Affumpsiasa quidem Propofirio eft 5 quan~
do -quarimus ‘an: akiquid fit ,'quod confir-
-marc problema poifkit: illud inquam quod
-ad Jelineagionem & praceprore eft um-
prums . . Do
. Cafus eft ; nihil -alicd quam delincatio-
s am ‘orcafio. interdum: vero fit, vt
-problemata ablque cafu fint, que Aprers
-dicuntur. quz nullaopus babent varicta-

. -te delineationis .

. Corallaviue eff y quando. quarimus vrrt
inijs, quzin problemate demonfirata.s
fuant,& sam man ifefté patent: aliquid alind
fit, quod appareat. -

. inffantiaeff , quando quarimus,verum
jd quod propofitum eft 3: in fe habeat, aur
recipere poflic , obicétionem aliquam ne~
ceflagiam. L

. Rednidis denique eft., quando quzrimus
an fiery poflit , vt propofitum problema.s
reduci goffit in delmearionem alterius pro-
blematis . , '

PRO- _J
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.- PROPOSITIO VIL -

S Vper vna eademgu. Etfi priora problev
roara & theoremata , affirmatruas ha-
buerint propofitiones: tamen prafens-hoc
theorema propofitione vtitur negante.ss
Vnde etian fequitur reduétio’ ad ampofiv
‘bile, modus inqguam itle fyliogitticus.De=
cet'enim Ariftoteles,qu vniverfale affir-
" ‘mativam, maxime fcientijs conueniat , il
difque fic proprium. Nam fi negatiua fue-
‘rit aliqua propofitio : neceffe :eft ve_fi de~
monftrationem admiceere velig : ‘affirma-
tione-opus habeac . Siquidem fine affirma-
tione, neque fit demonitratio,neque fylio-
gifinus. eamque ob canfam feientiarum
-demonfirationes,maxima ex paree conclu~
fiones faciunt affirmantes. - :
“ 1. Quod awem Euclides prepenit. fic .
Super wna eademque, id fecit , ne fuper alia
atque alia reéta, duas duabus gqudles quis
demonftret. atque ita fallacia hac alind
ftatueret quam ij, qui yna eademq; veun-
tur redia. R L
“2;  Addit etiam , altera altere, & h
teCte : poteft enim fieri vt quis duas dug-
bus rectis zquales fimul céfhituac ad alind
atqs aliud punctum: fupervna eademq; re
€ta Jinea : non tamen alteram alterz .
3y Hazc quoque adiunxit. Ex iffdewm

Par-
[ - par
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partibus, ne vnam re@am faciamus com-
muaanem bafim duorum trigonorum: : quo-
rum vertices clfenc oppofiti . Ita vt aleer
wertex ex hac,alter ex alia effve parte., -

4. Eafdem babontes extremitates , cums
rectis ab initio propofiris: Quia furi poffine
duo-puncka 1n.vaa eademue linea recta :
2 quibus duz retg conflituerentur equas
les alcera aleerz,ad aliud pun&tum: & aon
ad id puaftum, ad quod reliquz conftitu~
tx cflcne . Ita tamen v non exijfdem ex»
tremucatibus effent cum prioribus . :

His dcaque omnibus circumfcriptioni-
bus vius eit Euclides : & firmam reddidie
' propofitionis veritaters : 8 demonttratio
-1pfa abfque dubitatione perfe@aeft .

T'heorema etiam hoc ab Euclide demons
fieacur per reductionent ad inspoffibile: &
id quod pugnans eft, coutra communem_,
pugant fententiam , quz fic fe habee: Ta-
tum maius eft {ua parte , deinde, Vnum_»
& idem non poceft effe maius , & zquale..
Videtur:vero hoc theorema effc lemmas
propofitionis octau¢ , quia veile eft ad fa=
ciendam cius demoaitrationen:, nejuies
fimpliciter-elementaris propofitio eft: ne~
que fpeciem elementaris propofitionis ha-
bet. propterea quod huius Theorematis
vtilitas non longe lateque fe diffundac .

. PRO-" J
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.~ PROPOSITIO VIIL

S I fuerint dus trigonsn. Scopus huius or
&auz propofitionis ¢lt: vt propofitis
duobus trigoms , habzntibus lacera lace-
ribus zqualia & inter fe applicatis : angu. -
losinquam fabeant zquales , €os qui ad
verticem funt. Cuius quidem zqualitaus
<aufa cffe videtur ™ Jaterum  angulos ad
werticem continentium gqualitas : & ba-
fium gqualitas. fi enirm bafeis eflenc ing-
qualcs, fieret vt vna bafi exiltente minore,
ctiam angulus minor fieret : & altera bafi
exiftcute maiore , angulus quoque waior
fieret. Neque Jateribus ingqualibus exi-
ftentibus , & bafibus ijfdem manentibus
anguli gquales inuenientur. aut dcnique,
laceribus ¢qualibus manentibus & balibus
<exilteatibus inzqualibus . Securius crgo
eracdicere , bati ¢quali cxiflente bafi, &
lateribus gqualibus: fequi etiam angw-
lorum ad veceicem  pofitorum gqualita
tem < s S
Hoc etiam theorema commertitur ctim._s-
quarto theoremate, quamuis hzc verba iu
-ambobus fint hypothefis: duo latera in-
‘quam duebus lateribus <ffe zqualia . fed
bafim efic gqualem bafi : in propofitione
uarta ad quefium: in hac vero dacum ,
augulunm angulo effe zqualem, datum .
. ' fuic
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fuit in quarta : hic vero queficmm. Iraque
fola daterum & qazfitorwm permutatio,
facit haac coauerfionem. Indigze hge pro-
pofitio ad faciendam demonilrationem_.,
propofitione [eptima . quia & illa & hzc
per redultionzm ad dimpo-fibike :demon-
itratur: & propefitio feptima indiget quin-
4a : vnde eclam mzrita 2atepofite funt o-
£taux propofitient. asque fLacim hec oda-
a1a foblequuta oft quartx , etiamfi cum.
dpla conuertatur , vt iam didtwn eft.. .

.Sciendum denigue gquod i anguli erigo.
norum ad verticé exittentes fuerine zqua-~
lzs 1 latera eciam hos coatinencia zqualia
{int; etiam reliqui angali,reliquis equales
erunt. ddeoque curam addidit,ve iirquav-
ta ciam reliques anguios equales elfe, .

PRQPOSITIOIX.

N g B D . . ’
Asum angrdum. re Rilineuns. Hac pro-
.. pafitio eft problema: mifcetemm .,
tiff:s ' thegr:maca problematibus , &
problemaca th2oremaubus. arque fic to-
tam bus propefitianibus prrficic clemeiin-
rem dofdrimam.. dacsndirn res. fubieas
inuzniendo & confequendo : interdum e-
tiam accidantia rargm contemplindo.
Cum itague demoaftizihe per precedens
tia in trigonis , laterumypquakitacem fub-
fsquiangulorum gqualitatem. & eco_n}x:j
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4o zqualitatem angulorum , fequi laterum.
»qualicatem . tranficad prablemata : &
proponit ar?ue fubee in hoc problemate :

- datum angulum retilineum in duas zqua-
les parcesfecare. ) :
- Quia vero angulus varijs modis dari
paceft. :cdpote dawr pefitione, quando di-.
cimus, ad dacam re€tam: & ad datum in_,
ea punctum, angulus conftituere . Datur
-deinde fpecie : ve fi dacur angulus rectus,
aut acums, aut obtufus. Vel denique.,
wniuerfalicer, angulus aue rectilineus , aut
circumferentialis , aut mixtus . Dacur e-
tiam radone , quando dicimus dupium_,
huius, vel triplum,aut in genere maiorem
vel minosem . Poftremo augulus dawr
magnitudine, vt ft angulus tercia rechi
pars aue dimidia detur .

Angulusin hoc problemate, fola {pecie
dawur. cumdicitangulum rectilineum fe-
care Dicha. Vteitur autem in hoc.preble-
mace, ad delineacionem faciendam'po-
ftulato vno , & problemate primo arque
tertio 5 ad demonitrationem: perficiendam
fola propofitione oftaua: qusa 8 illa .de-
monifiratur pep redustionem: ad.- ablurdum
L '49 & b‘c . ot ¢ S LU .

. L i : Lt

PRO-

LT
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Abam lineam voddam. Decima *hac
propofitio etiam eft problema pro-
ponens lineam retam finitam : quz in»
duas partes zquales fit fecanda. nequee-
nim finir1 & terminari poteft refta, X
vtraque parce infinita : neque ea que ¢X
altera parte  tantum finica cft .. nam quid-
cunque ex parce Jfumeretur pun&tum-ali-
quod : tum in partes inzquales fierct fo-
¢tio propterea quod vna eius pars in infi-
“nitum effec protradta. reliquum itaque eft,
vt ex veraque parte reta finita fumatur:
quz 1 duas eft fecanda partes z jualest
Vtitur Euclidesad delincationem fliius
problematis propefstione prima, & nona:
ad demonftrationesn: (bla-quarta:. nams,

per angulos zquales , demonftrat bafium |}

aqualitatem ,

PROPOSITIO XL

N

D Atalinea m?iv.E: hge propofitio pro- )

blematica eft . Nam n hac facican-
-‘guios CONtigUos rectos : conftituendo re-
am fupes reia . Siue ergo ex vtraque
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in extremitatibus dace lineg rect¢’, reda.
- erigatur: ptotradta linea reéta, acque lon
giore fata ; eadem efficiemus ., ~ B
Mauifeftnu veso efl, quod punctum in
hoc problemate pofinooe fit datum: acm-
pe inipfa linca. re@a . Reta autem linea
vgico modo dataeit fpecie: cumnulla éx-.
‘primatur pofitio, nec magunindo , nec ra-
tio Vutur indelincatione propofitioni-
bus prima & tertia; 82vno poftulato. De-
mouftratio confiat ex propofitione ; olla-
ua ; & voa Jdefinitione. N

.. PROPOSITIO XIL |

" A Dredam linoam datam infinitamy.
'\ Etiam. ia hociproblemate Euclides
cooflitie retam Lingam. fupey recta ad
- angulos reftos.erigere: fed aniqua appel-
Jarone slominat cathgtum perpendicufi-
rem, fecundum gnomonem: vade ctiam. s
- gnomon ad angulos re@os eft, plano fi-
- biefto. Differunt enim. fola habiudine.,
© yefta ad angulosredtos dulta : & .refta
. perpendicufaris : cum gamen satione fu-
e, non_diffmnte PRI IR RN
- Eft awem perpendicularis duplex: vna
-quidem-plana, alcera vero folida. quarum
plana ducitur ad refam : folida autem
ducitur ad planum . Vade neceffe eft : 've
‘'hac noa adiynam tantum lipcam reftam

- -
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“anguwlos ficiae recios. : fed 2d’ omnes quot-
“‘quotdn’plaro fubjecto defcribuntur,&.du. -k
cunnyy , amue fefe fecant tn punétd 5 in
‘quod perpendicularis ¢adie. . . - e
" i Actamen Euclides in hoc problemate "
“ganwum perpendicularera planam ; ducere i
wvale aequi i viadecima: propofitiones , ¥
" pofbquant in jpla ré€ta fumptum fir:pun=
ctum, i qito reftaduiz erigenda ad apgulos
* geltos ; nullo modo infinitum wequirebat.
" In haovers propofitione,, quia ppuctum
extra lineam reClawm: datamuymitur: pro-
rm‘tmm infinitam . Nam fi effec fimta
orfitan conungeree : perpendicularem d |
punéto daro dadam :extra dacam lineam ,";;i

-ge&am cadére’. itaveproblema ho¢:fibi 1Y
nonconflarer.-- o0 L T4
. Sciendum autem, quod in fenfilibusre- 1},
" bus, rulla ficmighitnde iiniea: qua & i .
* quantacynque eciam effe poffic diftantia s, ;.
* antquodeunque dnwernallum v SwucAri- 8|

‘Ttoreles, & qui-ejus fectati fuye doltringm,
~ demonitirant . ineque enim -coelum -quod |
" 1mouctur, infinitumn efle diderpusi nec eriam
~alia -fimplicia-corpora. vasmquodquep
_ enim carpits- locum “fiapn--Aastam g,
-~ Reliquum:ciga effyivt infipicum flatuac
Lirimaginations . pon.atem in ﬂga.m;io-
" -nes fimul enim dura cogitamus de infini~ |
“‘tor formam & termjoum ¢ Sipimus. ip~
: faguc cogitatione , imaginationis confti~
= L 2 tuitur
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“ruitur e¥cUffins , cumaque variat Mmanerme.s -
- duremimaginatione ; id quod animo con-
sépuma elt, indefinitum permauct, 8¢:tan-
quam nullas pastes habens., :8zimenicein.
‘eompreheafibile . - IHad ingnam i infini-
‘tum _efl¥: relinquitur. Ec ertm vifus: co-
-gnofcie, tersebras non videndo » fic etiam -
1maginatio , non cogitando, infmium de-
ferminar. Id eninv,guod anquam incom-
-prehenfibile relinquitsappellatur infinith.
- -Quapropter.cum ‘perunus drtam lined
‘infinjam < imaginatione fol hoc facimus;
vt'8& alias fpecies geometriz hoc:modo ine
finitas ponimus'; trigona inquam, circus
los, angules, lineas. vnde mirari defina-
mus; qua ratione fiae: vt atu recta lineay
fitinfinica. S

treoa,m

* . PROPOSITIO XIIL -~

S Tredta fuper.reda confivsita. Haec decir
‘NJ matertia propofitio , eft theoremia
non enim docct quomodo faciendi finc an-
‘guli reti o+ vel-obeuft 3 vel.acuti. id quod
propriun prollemarum. fed angulos iam
conftitntos fupep aliqua reQa fumic: & de-
montirar ¢os'effeivel duos rectos, velduo-
bus ‘retis zqualds.. Llonfequens. enim_»
fuity vt demondiratis ijsiqua:in problema-
tibus fuerine propefita: tranfiret ad.theo-
rematass . - U E

o . Quia
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Wiy ‘etiam in propofitione duodeci~
ma;, didtafuic perpendicularis in retam
fubiectam : qux angulos contiguos. facic
retos : proximum eratquarerc , quod fi
non fuentpefpendichi@rter ducta:quales
‘nam faciee angulos: & quomodo fe ha-
betr seft 2 fuper alvers canfliciisa 2d fkbje-
“GamrreGam o A M ¢
1. Vniueifalicer ergo demoniirar, quod
emnis recta. fuper alia refta conttituca: iia
vt-angulos facéatiti 1n neutram-pastem des
dlinaueric:8¢ erelta fucrit normaliter:ducs
inquiant argulos eedtos facice, fed fi irale
texam partewn mugis-inclinaneric: ab altes
14 parterpius {difwterit ;. duobus. rectis ae
‘quales angulos faciet .« Quantum enim ab
vna parte recedit ab angulo rectos.cantusia
adijcitreliquo, fuoexcefis . L
Neon vero fimpliciter dixit: reta_ fuper
reéta-fans , angulos facit.duos rectos , vel
-diwbus rectissequales.: fed-adiecit . fi an-
gulos fecerit - Namy reClafi. ad exsremi-
“ratém reflp Mbiedte fuerit conflituta: an~
iy grideds fed nom ingulos facior. itaw
iqeke fien: smgmt vt wnus: angulug duobus
~feétis zqualis-fic. Omnis enim angulus
‘fechilineus ; etiam yalde obliquus ,.minor
-eft duobus rectis: ficuti.omnis angulus {o-
gdus quatnor: re&i(s,s l}\liuo&;ﬂu eriam fi
-fiimplesis:anguium oblrquiflimunssitamen
mchpﬁg‘am ‘duom ,lﬁe&’gm'in angulory ;j

£ L 3 nun-
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aungquam adfequetur. Quapropter fic col- -
33?3’“" eft-refla fupc: tcCta . angw

faciat -

PKOPQSL‘I,I O xi V~. o
;:’.‘u,.‘ CUD Ut g ;
! dn&mM'Dx qmm_- .
propofitio etiam theagenm-cft: & sour
Barmiur - dedima fertia - ‘quia Lmgcs
sheoremata conuena, feguuntur fua theo
remata antecedentia » cngi %ulbus conuerﬁ-
suntur, -in guibus vogm I nam
pilura fuerine. data: :fapentmeno - mults
alijs mtcnpaﬁm.poﬁ .antecedentem pro-
fitioncm conlierfs. vendam fegericur ¢ vt
%m 10 quarea & odtaie: i s o
Wsa . .. """lhll‘ir s
- Poftquam ergo.in prccedena theo:c-
ln;e demonflrauic: quodire@a fuper reita
flans , fi angules fecerie : vel duosfaciat

© rectas:, vel dupbus reflis @quales.: puac

demonttratquod fi ad- re¢tam quandam,
duz rocke pofisx fucrioes e & hac fo-

© cerunt:.v Jfahabet propodisio: quapron

peer id quod in altere fuic.dawm 50 -3k
ero eft quaefitum. Dempanfiratur eciare:
per redudtionem ad impoifibile . hac enjim
demonitrandi ratione, - gandent coonerly

‘ popoﬁaons. .

naatiam eﬁadimmnonc s wﬁmuh-
hlu uxnuamm poftquam cmmdwﬁw _

»t
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S5 ail vilinm al‘gmwu, adiceit Billud ép ad
punitum, quod inea of . wticilicet rete 1}~
12 ab vuo fint dudtz punto . quod fi emirn
ex duobus_punélis excremis daa
aliz duz fuerine ductz; tomnon & dmﬂé
fite erunt incer fe .
 Poftea addidit- & illnd, Eais comn) »
aﬁ dicat,, lmer% uas nihil alind nulg_.
mtcrpoﬁtum éft. ficuei columnas contis
as nominamus : - inter quas nulla alif.,
media pofica eft : etiamfi acr. interponas
tur :attamen acr non cft eiufdem cum co~
Iumna generis ;' ideoque - non dxcuur co¥

lumne contiguus-. - - ¢
Prazeerea adiecic & boc >N8 in u]hﬁ

parses dnéle, negatiene oflendens , in

vtramque parten fint ducenda on

- &z, & ponendz . tales enim potcrunt am
gulos contiguos duobus retss aqualcs fas:
Gere: & & dam&o\pof itz efle demonfirari.
Nar fi ex ijidern partibas fuerine pofies :
non ¢ du'et}o eruni ﬁczf“ ctiamfi duobas
rectis equales angulos faciane. A uehzc
&hut;?ruopofﬁoﬁ. Lot 1

In delineatione vero vtivie fecundo po-
flulaco, 8'in demoltratione ,” pracedenti
theoremars 5 & dnobus axiomatibus : fe<
cundo & tertio . atque ad redultionem..s
ad abfurdum faciendam : fumic hoc sxio-
stia . Totwn off maius fuid paree : fed &f

} qual:s ¢ quod fieri. ncquwr e ’

. Qxarc
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- Quare re&z'iﬂz;ljncf; (_ung.ﬁmgndg in
¥tramque pattemsqua faciang dyos angu-
-Jos dupbus reClis equales: .ab voo dudtz
-pundo &, vna in .hanc ,. alterain alee-
;amw:ra{ta paxtem : § dipedto collocas
ountur. . o "

T IR RR TS 1
WL T L, S la s e
< "PROEOSITIO X V.

EAN

‘&) guli:ad verticem,. differant:: angulis
~CODUGIIS, -quia wngwdi sontigess Lng 1nter
{e.yigani :: necalium dnterpafisum: 3ngu-
Inm habent . fed anguli ad vertscemn voum
wWeermedium relinqinint . praterea angwdi
contigey. fen vicini finme s quando redla fu-
.- fuerig conftitnta : awgsli vero ad
swriicem, fiunt reCla ligea alteram fecante,

O . du linea reiia. Scxendum, %:md an-

" wvel rettis fefe mutue fecantibus .

. Appellatur autem qngwli ad verticeny
Quia vertices :habent ﬁ‘vnum idemque. |
Punétunueendentes s 1 ;. S
Hoc thearemanon.habet omnes parees,
-& omnia capita, quz,fupra enumersui .
‘decft-cnimdelmneano. ..
.. Quod sytem fub finem thepeomatis -
bijcitur: Bx boc menifefiam fit  dre. cft po-

tifma, feu corolariam.. )
-cCorollarium ¢£ , vocabulum geometri-

- eyt docerverd hoc vocabulum nos,quod

in theoremate, quaione quadasn faitas,
Dy o ‘eaque
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“eaque demonfirata : fimal alind quid ap-
pdret, quod nén “crae prepolitum in quz-
‘itione, vt demonftraretur . Sicuti apparet
i Hoc przfenti . Quaftio enim evac, v-
© eyum angudi ad vereicé fing encer fe gqua-
Ies , fi diiz rééie fofe utno fecant : quod
cum eflec demodfiranfusm,peratta demon-
firatiene 4 fimulfuit derhonttractum : qua-
tuorangulos, gquales eff= quarnor angulis

- * - Eft igitur Porifims ; theorema, quod pep
aleerius theoremaris demenfirationem , &
“ipfum quoque fimul ‘demionfiratur . vides
mur O Quodani Cafe quafi in ipla inci-
dﬂefroﬁfnuu .'quia pec volentibus , nec
fnueftigantibus , nobis- ebaiam fiunt po-
-tifmara . Foecunda jtaque buins - fcientiz
haura & vis, profert & generat huiufme-

di pori{mata, ex antevedentibus demon-

-firationibus 3 & declaras abundantiam il
*l:ﬁ}n"dléomﬁmﬁm,huz in hs eft - fcien-
I PRTT DTS . 0 S

[ VN V'L ST '

o —S(.thtiab't‘eé@umrn‘porlfmzta “geome-

frica ,- vt haec & alia'plura. quedamari-

thrhiecica, ‘cmiufmodi lib.7. propofitiones .
fecunda habeshus porifina arhithmeticum.
T - £2 FRP o . . .
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150 Ifaaci-Mownchi
PROPOSITIO XVL

lx omni trigme.s, Hac decima; fexsa
eft theoremia 5 & nos docet . guod fi
i quonis - trigepo. Vnum laus grouaxe:
sis.: : 2ngulum gui extra trgoppm conllis -
FUCLHE 3 IUENICS MA{orem ang,;»lo ingery

no oppofico. Necefle fuit 5 ve-hung cons
ferree cum angulis eppofitis : non Jaycem
aum angulo.contiguo , QUi ciclt internes
iuxta pofitus .. Is.gnin poteft angulo ex-

terno cfle - zqualis s’ 800 migps « - Nam fi
fuerit trigonum onhqgon;u;%:,wm
Iatus.corum, qua-angujum, -con

nent, protractum fucric ; tum- jugesous
vicinus angulus , exeerpo e aqualis..
vero amblygoninm fit : externps mings ¢4
Fit ineSNO CONKIGUO . QUAPIOPSET. inquit
angulis internis oppofius, Maiar £ric. quia

3o ﬁropoﬁdw.ibus fequentibs; dempn-
" fira

it hunc angulym duobus zqualem, §¢
anguloa duobus-reéisminores -hdmgm.:
ares -aogulos duobus rectis es, Habes
- muis~taque viam & meshodwnin .
‘his s qua ratioge generationes.

. -sesum nobis in confpe@um .

- adferapswergs qua- ‘
RienRin) ogu- .

PRO-
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PROPOSITIO XVIL

; I N vmmi trigone . Indefinite in hoc theg=
I R femate decimo’ feptimo demonfirac »
¢sjuad duo anguli quouis modo fampti in
erigono : fint duobus reétis minores. fed ia
fequentibus definitiue docebit: quanto fint
ymnores : {cilicee reliquo trigoni angulo.
- fiquideé tres funt duobus rectis zquales.vn.
“de duo fune reliquo minores duobus rectiss

PROPOSITIO XVIIL
. \ Sy « .

I N omni trigono . Per quintum & fextum
: theorema didicimus ', qued daterntns
zqualitas efficiat al}guloru'm equalitatcm
uos latera aqualia fubtendune;& viciifin
ngulorum zqualitas » efliciat laterum_,
fubtendentium ®qualitatem . T
Iu hoc vero theoremare docer: quod
#nzqualitatem larerum s confequarur anv
lorum,quos lacera inzqualia fubtendune
imzqualitas . & conuerfum demonitrat, in
cheoremate fequenti s nemipe quod inzqua~
licatibus angulorum, fubfequantur:laterum |
fubtendentium inzqualitas demonitrata_s
fuit duabus propoficionibos idque per co- |
uesfionem eft fastum . Tea ¢uiam inzquali~
tas horum duobus theeremacibus per con~
ucrfionem demonftratur, -
Faws d L é Acqua-
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Aequalitas itaque angujorum & late-
. ram conuemcbatzqmlatcus& uicru-
ris trigonis 5 inzqualitas vero {calenis &

& i @uricruris. verum in fealenis crigonis sdir
% \
N
' l

.

uidemus maximumJatus,, -8, facimus eri-
gonum 2quicrurum, 2tque, uxzqualmtm

coulommdemnﬂmblmus . . :

) PROPOSITIO XIX.

’ N omni trigowo .. Hzc conuerticur cum
przccdeuu propoﬁuonc . .

PROPOSITIO XX

I Nomwi trigons « Hoc thcomma Epicy-
rzi folent irridere. aiunt enim, hoce-
-tiam Afino effe omnino notum . nec vila,
! indigere delineatione. Dicimus ergo.quod
. - .theorema quoad fenfum videatur,notum_,
i+ & manifeftum efle : fed € ratione nanife-
[+ -ftum, vt notum fit modo quodam icientije
" conuenienti.. Veiignem calefacere , fenfi-
"} buseft manifeftum: fed quomodo & qui-
L { bus de caufs calefaciat , incorparali po-
|} tentia, aue fe@ionibus corpoxtxs,pambus

o i aqr— i I

: + fphaesicis, vel pyramidalibus: hoc inquam |
E | eantum {cientiarum eft officium: ve cxph-
4 ‘ 3 “M& dtment .

R oo 4_ s,
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PROPOSITIO XXI

S 1 in trigeno. Hoc théorema demonftra-
tur per duo theoremata vigefimum, &
decimumfexcum . Nam ve demonftret, re=
Ctasduas iptra trigonum conttituitas efle
minores; quam quz-latera trigoni funt ex-
teriora ; indiget 20. propofitione . in qua
deméitratur,duo lacera reliquio maiora ef-
fe. Vertim ad faciendam demonftrationem
eius quod angulum comprehendant mais-
rem : affumit 16. propofitionem, in qua.
demonttramm fuit, quod in omni trigono
vno latére produlto, angulus exteraus an-
gulo interno oppofito fic maior . '
- Necefle tamen fuit Euclidi addere hac
werba: ab extremicatibus ipfius bafis in~
tetne conflituendas efle duas relas: non.,
autem 3 partibus aliquibus ipfiis bafis.:
quia retx , quz ab extremitatibus bafis
-non ducuncur : fed 4 partibus ciusaliqui-
.bus ; etiam -continere poflunt angulo ex-

-tegno zqualem vel minorem angulum .

PROPOSITIO XX11.

E X tribus vedtis lineis . In 22. problc-;
mate, l;ull:_oe.tf Enuclides conftituere tris
onii ex trib. lineis re@is,qua datis £xi

K B fink sl ingula gl shav
& addjc difting mm.zot_a'ﬁwﬂiﬂ';‘ :
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2%4  Ifaaci-Monachi

¥ das effe rectas lineas:fed necef ek iiqitiny-

| ve duz fint maiores terna 5 quouis modo

i fisnptz'. propterea quod in omini trigond

dnolateta fine maiora‘tertio . 1deoque' &
hoc in loco nifi diro latera fint tertio ma-

|| fora : non conflituetur trigontim .

‘Hoc- autem- problema eft ex numero -~
‘ 'i definitorum problemaruin, & non sodefi-

"3 nitorum : ve enim {unt theoremata defini-

" | 82, & indefinita; Ica etian fant problema-

.. ta duplicia. Nam fi fic dicimus-: Fx' tri=

< | bus redtis quz daris reQtis funt ¥qualks s
Y erigonum confliruere: indefinitam pro-.
¢! blema eft, 8choc quod propounitur:, ne<
|y qitit fierj : quod fi vitro addnmus; duas de- -,
. * bere effe testia maiores : etfi quonis modo

U famantur : duz ex his eribus 3 1d quod ipi2
.| famptio oftendet: tum fie problema definis
_nem - & poterie fieri talis trigoni confli-

 *PROPOSITIOXXIIL

i R

o D datam relam . Sivtemur delinea-
. tione propofitionis prgcedentis,nul- |

-~ {la diligenti habsta cautione ;' tum inucnie-
I eur quidem angulus zqualis, verum non_,
ad datum pundtum : fed vel ad alterum s

| 1extremum, vel ad communem fectioncmy:
circulorumm. Quare ne hoc fiar, necef~:

< eft, y¢ propefican linenm -reQan,'

fa-
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faciamus voam ex illis, quz angulum._s
continent : alteram vero efficiamys vnam
ex continentibus angulus:, ad quas partes
datusp punctum pofitum eft . kudemus in
, fua hiftoria geometrarum-ait,, Qsaopxdm-

hoc pmblsmmucm [ RIS R,

PROP,OSI,TIOX.XIV,,

S I im. mpu- In s tlworenme enm
vesfetug Euclides, demonﬂrat INZEQUR;
Liraeesm trigenorym: . fieuti fupenuudem
fecic inidemonflsationy agualitacis. . Due:
enipn-trigona, sopom;q,quc duo laterap
dugbps; Jaewibns habens sequalia almpn

ad veyucem pofite 1 priekip-
pouit ; &quoque inzqualem. & demon-;
firauit, zquahtatzm angulorum confcqm,
bafium z?ualuarem 1 & econtra, ‘zqnalin.
tatem bafium céfequi angulorum ad ver-
ticem' pefiformay: gqualiaem, atquc?
faéit.in-yeri{que propofitionibus .

. Hoc vexo thearema opponitas, quane
thcpxcma,tx nasnl ia quarto proPom: apy
gulos ad verticem efie zquales : in hoc ve~ ¢
10 theoremate iInxqUales. preterea in il- |
}a demonftrac per zqualitatem angulonm;
ms:mes,ppggrum, ctiam bafium &9
litatem gonfequi; in hoc vero congrari
_ mﬁquﬁcmﬁt fmilivade . qwa Pﬁf ;




256 Ifaaes Modachi
in;‘?ualjta'tem angulorum ad ‘Vesticem
pofitorum: demonftrat inzqualicatem .-

t Quapropter duas cépulationes, et con-
imi&iomdpmp&)ﬁﬁon%m aut theroerha-’
tuin Euclides nobis !propost 5 tn- trizo-
norum demonftratione , qua fibimet funt
oppofitz + inzquaktatis cofideradtione  ,*
atque inzqualitatis contemplationg: atque
copula quidem zdqualitaeis” con infk
quartum & oflauum theoréma . copuli,
wero maqualitatly h{oc -prefets theoscmi
& -id quod*ftatim fequaeny: &= ety hoe
prafenti conuértidir: Commuitie Vero et
i his quattior thebfématibus; L quot-duo
1¥éera, dyobus lareitbus fint &y, al-
terum alteri. fi enim eflent iiequidl i~
petflua & falfa effct omnis quetdio .. >
- PROPOS I-T'IO)TXXV!I!-. :

= P T EEEIEPE S I T
S?I;ib dwas reblas [ Poft dottrinifn tigod
& norum,vt docebat i elethtrfrari ind
fitutione : eranfic ad' pardlieldgrammo-
rum przceptionem . 8 quia fiert non po-
terat, vtaliqurd diceretur de paralicloe
grammis: nifi prius feorfim de rectis 2qui-
diftantibus aliquid praciperetur : idcirco
ptius -€a , que parallelis reCtis- aceihue

Whponit: & ex omnibiis accidentibius -

pwatichibisectis eucnitnt: tantury tria
: pro-
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i proponit..quiaex his reliqua facile pof-. §
" {unt cognofci . Id qued hoc modo accipie=. . @
" dumeft. Angulivel funt ex ijfdem parsi~
. bus: vel non ¢x jjldem :funt.partjbusi‘
s quod & fuerint ex ij{dem partibuys; vel §
" extra func ambg : vel ambo intra: vel |

® denique.alter excra, alter ntra. Ruclus i
" ex ijfdem paytibus non fuerint, codsmme- B
*do hac funt confideranda . Vude fequitur §
! quod cum fex modis accipiantyr 2quidi-
' ftantium linearum reétarum accidentia_s: |
; eria cantid Euclides abfeluerit: vnid qtgigkm‘__ ‘
: accidens, quod non ¢x jjfdem it pastibus s 4
'~ duo vero, quz cx ij {dem fung partibifs . -,
Ex ijs qui ex jjfdem partibus non fune s, 1§
& tantum interne fumuntury Ensjbas pers; 1
mutatos vocat : qui vero ¢X, ijfdem. fung i
partibus: & ambo interne accipiuntur
duobus rectis zquales . denique externum

interno zqualemeffs debere. ¢ ;-
Nos itaque dicimus,quod eadem confe-

quatur'tres reliquas hypothefeis. Sint &

nim duo anguli ex ijfdem pastibus exte
ambo anguli TH,LE, B..& D, Z,K. Dico. |
qued bi duo anguli fint ¢quales duobus re-,
| &is. Nam fi auguius D, Z, K zqualis et
‘ 3qul° Z;E)B; & angu“ Z,E’B: ‘H’E, 3
duobus rectis zquales funt: tum etiam_,
aoguli D,Z,K: TH, E,B duobus reétis g-,
quales erune . Eodem modo demonfirahy-,
aous: fi ex ij{d:im parubus anguli il}i POI,

. ue~
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fiierint: & viius angulas internus, aker ex®
®rnus fic : quod duebus rectis fint 2qua-
Jes. denique & tertium demonftrabimus ,
fiamboexterni fuerine , & non-ex ‘ijfdem
partibus : quod-zquales firie. quia sllf fane
sjdent cure angulis ad vertieem , & xqua~
lesillis per 15-‘quivero ad verticem pos
nunts, funt permutati. Ergoaquales,

PROPOSITIO XXX. = -

T V & sidews linea ref2 . Hoc non in3
T - emnibus fic modis: quia edque eiuf~
4 dem funt:duple s now ‘cu'am‘intcrjc funt
- { dupla. videter autemin ijs tantum habew
i ge locumr : : .que inter fe conuertunturs. ve:
{ . qua aqualitatis , aut fimilitudinis funt,

! & in_rectis gquediftantibus ¢« i ¢ - ¢

‘.k N
‘| .PROPOSITIOXXXL

P Er-datnm punédom . -Non éft idem:- £+
.| XV dicimus per punétum-datum: ‘8.4 da-*
- to'puncto . Nam quado punctum it prirs
\ 1 cipium linez re¢tz ducendz : tum linen.s
ﬁ | recta 4 puncto ducta dicituy. & propeeres -

' d punflo fit defcripeio . quando vero put~ -
i | Quny in ipfa eft Inea recta ;- per datum s -
| » punétum defcribitur ./ideoque defcripeio-
i re&qunea dictrur ¢fle facta per pun@um. -

h

¥

S o Ak i

Non enin dicitarper. punétnm; ac £ linea '
1eita

b
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relta panfi fecareufed quod redia illa‘in
Jpundiupu igcida & & diftingnac faumomes.
sngerualiug.» Riamqne diftantiam, quam  §
babet gquidiftans rechass inter-illam s
pofita £1hx8: qua dugenda psapenitar. - ¢
. Videwur criam hoc thepsema. propones
re genefim parallelorum . verufn obferua~.
re conuemg propofitio ntny diferenyiase /
Nam perpendicularis  punéto, equidi=
ftans vero per pundtum dugitur .. & ficuty
pon poteramus duas perpendiculares du- &
cexe ab yno.codemque puncto : - Ita cuamy g
aon poflumus duas gquidiftanteis per vz §
num punctum  ducere. demontiratur vesow g}
per prmcadentem . Nam-zquidiftanees ¢-: §
SHDE; QU dnter fo non concufrung. oL

" PROPOSITIOXXXIL &

.I N oo srigowa . In hoeshearemate sxv. |
. Phcasdua-(upesiora dhdoromata, deci {3
. s ek K-stcinuna daptimuin. soa!
enim qund apgidus exicsous sngplis inter-:. |
nig appofitis fismaion demoniiraey fed 80

goantafic.maier ot edins mgnpeahero% :

pafieoram « deinde non ranwm quad duo - §
anguli in tigono. fiot duobus rectis-minos - I
res 5 fd.quest reliqua angulo:fntesno mie
nores fint." Qufa’wes goguli in trigone} - |
fuas dvobus rnidis gtales o:Nas oogni~
) mwmmmmmdgaa 3

T ~ =
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fe@um idedque feitntiaeodefit odo ex
indefinitis procedens obicctis jtad defini-
as & irrefutabiles pregfeditug dectrinas:.

apropter ica qik Meficiebanti (4 161 &
17. corengitet & mihe adm:;waupnu
guoquexhéhxmeﬁ R R AT
[ ¥ ¥ bt o e
PROBOSI'PIO ‘XXXI'IL :
i' RN E
Eﬂa guc alis &c.  Hoc theomna
fim phcem arailelogrammo i m.s
enerationem tradit : -fitnt enim paralle
gramma, ex parallelis rectis ‘lineis ¢ &
3 ijs quae hasconiusgunt.i*v - 1. ¢
»Verum diligenter obferuandd’ #ft
pofitionss cerutudo, 82 exaBlyicihsTa
gquod quidem non fimpliciter daxemre&a
quz wquales . retas comiunxerit: & ple

#quales funt. fed adiecit & illud Aeg m&-

p.mu T ¢ nbdn peromiz @, vi
quz-gquales redtas tthgam-en:t
&quﬂwﬁno( vt in e oo Wi haee-

SqUICHRVD LKow enile’ Juskiniddio

comungm Jatera duo - e[;!' aMs" b.sp
proprer opertet vt edisn i 240

ﬁaues 5 reGa illte: qua danitur §ita ve res

1

&s. qu;damur. Jea reéte-quahascontynd

nt, yabﬁnt gqnsmwiqmdp
gnleut*n Brriandd
- Ryedtéetiam Birclides sddidic , coniemd
Gwneniﬂﬂm&ﬂ Wisedis pqud
. libus
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s, 8¢ wquidiftantibus » ex pasabus iils.
1. quod fi enim non ex”ijfdem partibus
coniunxeridt ; fod diaganales fucript :

aequidem hg inter. fe gquales : nQy

:m’ aquidiftances : fed in medio fefe,
utges . - fi, ! ¢y

PROFOSITLO XXXIV. *

)'-A‘rdld;g'rm;rm".h- Cum éréfcliti~

theoremate conuercuntur . Quarum-
mque quadrilaterasum figurasum late-
oppofita lune gqualia , vel quarnmeun-

1€ quadrilaeracum figuraria anguli op-'

ofis funt gquales.: etiam 1{l¢ quadrilage~
¢ figur. funt parallelogramma. Denique
uarum: figurar quadnlacerarum diago-
ales conjunétz in Juas partes¢quales, fe-

unt paralielogramma. . N

- PROPOSITIO XXXV. !

Aralislogramma . Hoc theorema nus

.- meratur quoque.inter illa,quz in fe_,.
continent ¢2 quz contra hominum funt,
opinionem : & difficile conceduntur . Vie

detur.caim plurimis abfurdysvefle: f lon~,

gitudo multipliceeur :. nef tollat gquali=

tatem,.cadem bafi manente .. quantum

enin gquidjitanceis protrahuntur : tangun,
S *etam

aut ipfas figuras quadrilateras: illa etiamy

1

!

!
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|

‘etiam alccruri’ parallelogrammung, auge. -
g : UL e oy Loy o

tul’ B o . L .- -
- 'Stiendum’ tariien, quod angwlermag.
‘qualitas & inzqualitas; plurimum poffing
“quo enim inzqualiores fecerimng angutos;
€0 etiam minorem reddimus 2ream: tum.3
fcilicet quando eadem manet fatitudo.
?;dam compofizm y & hgc vel wniverfalia ,

el-particularia : Ita quequeqindam fgif
docalin, qu¢dam vero fecalia non funt.Vak
cantur aucem Jocalis ;- in_quibus vaum &

‘idem accidens yniuerfo lpco 2ccidit . Low |

cns autem eft pofitio qugdam lineg aue fus

perficiei : qua ynum & idem accidens cf

ficit, ol

_ Localia ctiam theorematsa., nonnmllz fine

ad lingss cinflicusa: alia vero ad fuperficies,
arque ex his fuperficiebus aliz func plane,
aliz folide. Flane quidem 5 in quibus fim+
plexeft nodo in luperficie plana: folids
autem, quarum generatio fit ex quadam
feCtione alicuins figurg folidg. vt helic
girca cylindrum, ﬁ lineeconice., (7
Lecabia etiam circa lineas ; Quedam '51-
bent loeum planums, quedam folidum . -

.- Theorema itaque hoc ;5. elt locale, & -

; planum, nams quod inter omhia paraticld-
gramma eftud dicetnt locus,parailelogri-
morum conflitutorum’fuper vha bafi, quz

etiam Euclides demonfirac efff gqualia .
4 (,Lga e

Sicuti funt thesrarvara quéddte Erkplicia,
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hsare hoc theorema, et omnium pri-
n locale theorema : fuat & fequenci,
llia, praterquam quod fcire oporeeat ,
1 EBuclides de rettiliness agac figuris

in loca : effclocalia plana ad lineas
tas. in tertio vero libro, vbi agitde
culis 8 circulorum accidentibus: cradie
alia ad circumferentias . Sicuc e@t inu
ro tertio propofitio ifta. Anguliin eg-
mcoatticuti fegmanco : funt 1oter fe =+
ales. & altera. Aagult in fegmento funt
i . Quoniam multi anguli, imd infini-
cum conftituantur ad circumferentiam’
per yna eademg; bafi: omnes demonfira-
i effe gquales. Denique funt quogs figu,
ifte prc}portiouales trigonis parallelo-
ramumis {upzr vna eademque bafi conftis
ueis .

Verum cum ante hac nullam erapezio-
um fecerit mentionem : -primo loco no-
uinat Trapeyia, de quibus inter principin
10mina funt relata. Sunt auter Trapegis,
jug funt quidem figure quadrilaterz, non
autemt parallelogramma Quja figura, qug
lateta oppofita non habent zqualia: &
angulos oppofitos ingquales ; egrediungur
ordinem parallelogrammorura . =

Cum vero fint duz Ipecies Trapezio-

gum: Itavtalia trapezia habeant tantm
Quo latera parallela, feu gquidiitantia_ :

verun inzqualia 5 alia veio gquamu&

nm
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dem : fed non equidiftantia ; + ke pra.
fenci delineacione fumit duo latera gqui-
diftantia; fed inzqaulia, vt funt latus AC,
-&latus CD.

PROPOSITIO XXXV

P Arallelogramma. Siue diftent inter f
bafeis , fine ¢x parte aliqua commu-
nionem babeant, fiue vno latere fuermt
copiunéta duo parallelogramma: tum.s
vnum & idem demonftrabicur.

. Obferuandum tamen eft, quod-in poly-
gonis parallelogrammis hoc non fiat. qura
- non omnia funt zquilatera . fed fi gquila-
tera fuerint 5 confequetur hoc, vt quz fi-
per bafibus ¢qualibns contflituuntur; in-
ter fe conferantur.& fi dimidia aleerius la-
tera fuerine alterius "homologis Iateribus,
§qualia crunt; ingqualiavero; cum fes
ata non habebunt .

PROPOSITIO XXXVIL -

PY™ Rigona [upér eadem bafi confisusa . Et

T hoc theorema l'ocak{ eft5 & vidés
quod non folum parallelogrammis hot -

anfit : verum ceiant crigonis , circulis, &

- gylindris , & conis applicetur . deniques

pariter folidis figaris: quacunque exiliens

tes fub cadem alumdine , baleis habeot
xqua- -
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axquales : Jiber vero hie.primus fmags c&
waiserfalis quam fegeus 3. Gum hoe chcg-'
remate duo sonuertyniur.quod {fiatim {ub-
fequitug & quod habetiin fe hoc . Trigona
=quaha , & smgona fuper eadem bafi cxi
Fedtia: poﬂebﬁhemm, quz zqualia funt,
82 antér ealdorm gquidiftants lineas rectas:

vel efiefuper.vna eadcmquc bafi: vel fu-

por bafi bus a:quahbus

.P.RGP:OSITIO XXXVIII

l:gdu f o, v ba lvn. Przccdcns theo-
‘renja cafdem 1umxt bafeis : hoc ve-

10 gqualts,uon autem ealdem bafeis.com-.
rauue 3N ipls eit , quod parallelogra.

ma conjlatantyr. iuter eafdem lineas re-

Ctas zqyudsilantss..

Necefle igeuir cft v buallelogrammaf

& trigona, - nequ vitesius & extra lineas
gquidiltantes: neque jauragaldem . nam_s
paraliclogramma dicuntus: io- §jfdem - efle

lineis rectis: gquidiftantibus , quandoiba- -
feis ipfarum & latera his oppolica, ijidem ;.

redtis gqmd:&anubns applicacz conue-
mzt.zi {("3..(\,,'
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266  [Ifaaci Mownachy
¥t accipiamus fiper 'vng baf trigona s
Qualiz Mnoa autem:ex-lijfdoma parcibus ¥
féd ex zltera paree : Iid! ¥v& nen.fat inter:
eafdein wqitidiftantesvedtasligeas , aeqpe
eriinfunt fubeademiflisendne .. ..« =
Sciendum étiant efhyqiodciam fig caspiet
theorematum céuerfio +' faitiwef touh cum:
toto conuer titar,, ve dekinkiti oGhauum 80
d -cimuninonumtheovemai el cum: partey
vt fextum & quii;tum theorcrua : vel paiy
‘cum pgree,vt guarti & oatumntgnin
torum dazum 1n alrera-eft queficum; vel e-
eiam qaifictis decemn YHa ipla-obfeduid
etk 10-his de th’{%om's théoremaubus qué-
ficuni erigona effe zqualia - atqui hecnoa.
folum datum eft in his propoficiouibus. |
prefentibuss verum etiam pars aligua ad«
fumicur de ijs, qug in illis . propofita fue-.
rhut : quia fuper $afibus ijfdem , & Lafi-
biss-cqualibus conltinni datum eltan his &
iMis. adizcit tamen.aliqujd i Horaw hypo-
thefibus: quodneque qugficum; nequ: da-:
tam'inlipﬂ?s fure z nam:tkijfilom partibuey.
aliunde & extra adfumdasg . . - _
PROPOSITIOXXXXI. .
1 paratleogrammorum. Et hoc quadra.
géliminyprinfumtheorenia ‘Jocald s
ctt. Eccum Euclides antea feorfim deo
tﬂgOﬂiSl; Bckor,ﬁuyde ‘]mwe
egulec: inhoaloce milser canttimtiongs
- Jaal-




- Sabolfa: .\ 167
rrallelogratemostumy ¢ trigonerum s
b eaderu aititudine exiftenuam . :Simul.
i verageefamens ; demonRrat econm
mplacur, quomodo illa erga fefe mutuo.
tb -ant. quod fKfcorEr pirallcldggamma
1t, & feorfim etiam ponancur trigonas,
jétalicares confbabit verinasy quid demgirs
vawit quod que lhpc:h%nrzqm!ib“; /
2l tjldem : 8¢ inter eafdenvequiditantes
:¢tas collocantur s finsmquau ucer fers:
arallvlogranniacparallefogramsy 8¢
1gona trigoms . fed in hoc thzoreanate s,
1 quo conkre paralSlogrhnmiin cum.s
Agond : inzqualitplis saio . apparet ¢
tpriinus pemdus hirggualiome. haelt ra--
s« duplorany. -nam demonfirar quod pa--
attelogranumum., fic duplum tugone: -fi
wdemnfuericbafis , & sadem altitudo .

Notandunvenam'.iquéd tam fist dus
afns in hoe praftand cheoramacs,vepor ;1.
ademexiftznce batly & paraliclogrammo .
csrigand: iceflaait.woerigonum habeat
evticcm fuamiy vebdntra:p arallelogram~
num , vel extrasieminea Huedides. aterum
afum tantum accepit : & vtitures cafu
|0 extrad. pargllckagranmmum cadit ver-
gont .odamonficationeayenimealem -
acit »quadoheape fru Tafiy , quesextes..
naraileivammumn vosgspitiges ¥adicy. .

-Cu coiam quir e pquidittimecisacs
ot b Rious iy mdleor ASsHampr,al- -

2§ M s erra



‘68 Ifaaci: Mokachi
tesa minor.82 bremir: ve-cosflituatur psi -
copuldtionem trigonum ipfum : & habzat
bic vevticem extra paratlelogrammunm.

o0 T e DO

: PROPOSITIOXLIIL - .
£\ Misiparalistogyamini .. Sitie paralie<

- logramma, quz circa candem . funt
diametrum;fefe mutuo tangant : ve Eucli~
des demonftrac: fiue interde diftent : .Gue

fefe mumeo fecent v & idem demon-

{eabitur: .- -} 5 e
.- Niomen.vero hac Pexspleramaten,inc of
" compleraentorum.d re ipfa.fumpfic Bucli
des. quafi diceret ; prater duo:parallelo-
gramma’; hzc compleant totum paralle- |
logrammum,quod in fe completicur am-
bo parallelogramma: Nam que diameter.
focat : illafunt parallelogramma: qua ve-
ra extra.diametrum ‘funt , appellancur
camplergenta, & {upplementa. Iwa. vt
tamum parallelogrammum quod 2mba ‘ﬂ:
rallelogramma interpa- icontinetur
complementa :'ex his canftare dicawy, vel
hze infecontinere. : - -
-Itaque & parapleroma-feu complomen.
ewm per.{a quidesn nan inter definitiones
namerasuc: propeaica: guad. varietarcs
habat,. & minus eft pesf) -& noquo
nec mm&cidcfcing-poﬂﬂmus, quaid fic pa-
tillclogaminam ;. 8- quz fing gemlic:
R & a grm. -



R

“S‘cﬁolrd PR 56:9
rarmu,& qnz fint parallelogramma cinca
jametrum intta rotum- conflituta - paral-

lelogrammum. Prius etenim hac explica-

‘dafune: antequam notum fiat ,: qu ﬁn

complementum . Proprerea bg:dmr

recto ordine 8 bono medo : & nuhc pri-
mum cum his opus habét: eomplemesitis,
4d parallclogrammum’ confitnendum..’

od ilia in {e- continet: eomplemenw..rs

Amemjoncm hosum facie, - -

“PRGPOSITIO XLIV. '’

AL'D dievios e reRam. Sdmdum_:
hocin locoiéft 1 quod culry iuniores:
geometree vidiffeneexplicaaasab Antiquis
cffc. Parabilen, Hpevkelen 8¢ Ellsipfim. ab
hocnomina tranfilletant ad lineas; guds:
Gonicas appetianty Shaliam quideinipue g
balenjaliase hyperbbien, reatiam ellcxpﬁn :
appcﬂa ne-. :do:i‘ i &\-Woﬁ}i :
uando data-8 propefita aliqus:
jimx rccga fa qad: pughman?Q?
:; lineg re&g at apphcamr. dicunc:
ram-iam reéta-date applivaram efley
& palabokn dici. quod fi-vero longior -
fueri¢ figiira;, quani'lirtea dara :: hyperbo-
fen effe ,-8e excedere 5 denique fi-minor &
pravior fuerit s elleipfin eflg , & dufieere .
Verum hyperbolx & Ellei ptf is nientionem
faciet libro fexto. Sunt:antemhxca Py‘
-ﬂ\agoncns inucneg Qewradita, -
- e - M3 PRO-



27'20 " [aaci Monachi
" PROPOSITIO XLV. |

{1 . e e AN
D'-dnjma,mﬂi!ﬁ_au.- Hog. problemns
Audl - mags voiusriale eft,. quam giiod an- -
Aecetlif s ideirco gpaam: his tanquasn lear
uatibus varur, Quia omni polygano pro-
Juitas fe xquale faiturum-parailelograme
MuRY.: Cum dieat figuia sectiline go, shIque
nomine , & commual mado . ,l\am;gxz-d

ropagasur rectinenm tapezipm ; & dr-
ﬁidfaﬁ hirtrigond duo * m’ﬁf%‘nﬁ«u’i pro-
Diema 1D S rop RO FOlygo-
som offe meQtiimea figuna daca ;- em xi-
Jus cadeny_modo. disdesar_in 2rigouan
Spiosquor cropt neceionas & viicaquer .
arigona, ¢qualibuspamiielogramaus 24
Pmni 1stis applicatss qonflawmear o - .

0071500 laidNa) SRSy e g
PROWpuSITIO XLVI .
£17108 B cow S eashetan >y

»A Dot liseq:rside . Adlinoationemy
-4\ -theorematis . quadsagefimi. feprim
facindawy opus habemusquadragefima.,
fexea, Scire varo.comicnit; guad Eucijdcs
gencrationcm & productionem duarvm.
prafrantifimqrum 6gusacum in hac prie
mo eradiiderst Libro,. gz ad con thitutior
nem figurarum DUSAdINENNE, Manwes
herumy, requiriter -vius figuracum rectée
bacarum. Nam Eicofacdiem ,‘&d‘Och-
2 A ufi



w Seholias ' T7R
-dRint a8 Pycachis; finet 8¢ configne e evik-
- prshifsF Yquilatiisd:Qubiisc ¥e10 2X \qud-
~@FAtisii 10 e 2 et dinig g s 2tas W
« 1ifredle-oniamm disiy 8ni peapaiit confiup-
‘rasoolpaneulis imenibus: dtcattitumos

graaiduiuira tolligwhour; adivirius com- -

- policrondm & cffedtioncms . Bodeltribere
wirit ™ quadrato , quonism ab.vna linca
-sectpguatvatam defcribisar, . oL
e oleYsydenabgtamonade L s ey
-« P ROPOSITEOAU-LVILL :
e U BHETILY RS G n S
- Y Fhin wigins s | Hoe squadeage fmum o-
fs "€rakumt cheorema’” conupreicus cam
-pracedentt, rotum curh toro i Nam -cum
darem effet trigonum‘ ofdhogomium lin,
-pracedenti-demonfiravush fuivgyadeatum
< latere eeClum angalaim - Rebrenidonseder
feiipaim;zqualonfvquidracisdinetibus
reltum abgulum vonhuendbusdelkoripes.
in Bogveto dicorgnate pércomtyfionem
demoPivet qubsd. fi:in trigonbaljgus ,
quadratum § facere reCtum angulum fub-
aemteni® defcripeum sczquale et qua-
_draris, d laceribys ceGuip angulum conti-
nentibus defcripeis : tum- quoque trigo-
num propoficum erit orthogonitm trigo-
num, quod an bent rettum_s

uem duo retiq itinent.
Atque fic abloluit’ Euclides hune.pri-
mum librym : poftquam ‘multas conucs-

SAED M- 4 fiouum’



a3 Ifaaci. Mowachi °
fionuw fpecies nobis tradidifiét ;- conuer-
-tit énim teta cotisiiL tp LU cha-partibus,
8¢ partes cum partibus . Simul eciam mi-

%ﬁaﬁmm-m.;&, pioram.

Ciotjes, & pofitiones; 8 conffseutiones;
- & -applicationes tradidic : & loci -illiv
theosematum:qaiem -paradoxum pratero-
pinionem homasum .¢anftitiium.mentio-
nem fecit , & theorematalovalia explica-
uit: [ta ¥elails @GR ha@wm rcupca-
rit, qua nam tam voiuerfalia , .quam par-
<ticniarid)-oledengaresil perficiant dodiy-
mam 1 camquafistiperepofinty  3ta sridm
sproblemata debinitd :» S andefinitdin qur-
'bua differiets diwpnfiravit Srhac yau- -
wehane.paimiithn dodtondnsad wopos
<anon; Kopuin dixenie s Hlomeatarest.
andtam Gimplicihmainmfiguranim reéli-
- hnegrumtcontemplationdmi in quabprum
- confityeignes Stdeferiprionts inesig &
. Reaipfisper foinfuat ,confidesage . - .
T RPN A SUSEE SR P
- Finisdibyi-primi-Evuclidis Elemen.
T rorum G'e?m:me'-. e
o FSY o N7 BT AN PR S
bowe, nizgowre
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7 ISAACI MONACHL-
8 IpSecundum, Likrum Ele-

.+ meatorum Geometriz |
T Buclidis,

[N OISO e

S R 1y R SV AL
T, 08 R .
IV “ Tt o

@ EC VN-DVS hic liber Ele-
‘mentoril -Geometrig ad muk
RENE2) ta veilis 8¢ neceflarins efh:quia
L8 )fd aon: folum adrftoreomerriam.,
: SIMN] fed & ad planérum Joliri-
wnam multum piodeft. deindeper Huius i-
bri-doétrinam mults psoblemata refrtari
poflunt, qua veritatis {peciem habent. de-
.mique & "in Adtronomicis non parum_ .
prodeft-. RTIR
Scoopus autem byius hibri,hic.eft Vit
hintarii re@ariy Anagraphas, hoc cft defcri-
priones: & Dygamseis’, potentias explicare;
-peque id tantum;fed S-parti fon fegmen-
tasum . ex quibus tandem colligoitas fo- .
iances irpationales liearum rectanim...
el e M s Prz- ‘

t



274  Haaci Monachi”
raterea inuefisgat, & inuenic ctiam_r:-
duag pedicertes): Mhighmeticam 8 geo-
megricam, neque lemmate opus habet:ne-
que i a_nn'zr'aliquam 2reBREIM agie
Fadudrtic , Qua ¢ depont “roil)byﬁ)

.

poilis. . - _
D EFINITFONES::

O‘ma pavallelogrammunt. Adtidie Eus
clides re@andaium 5 vt di:tinguercs
€a qug rcctangula paraliclogianuna funt,
ab ijs qug rectangula non funt. nasu in jjs,
qug retangula nois. it , acutiquam di-
. eimus quos contineenr redtis 8¢, =
- Que veroeiufmodifiut paralitlograms
ma.1:0i reCtangula ;. priere: didicinius:
tibro. tahia ciim faerunt qug- phiotibo
eburueraris eam: paralielogsammiiy ti-
goiisfoper bafi fimul fuenmt~eennnmes
r12ta & inquibus fi redlas: lmeas xouidi-
ftamteis lanTibus trigoniosum duxerimus 5
rumn efficiines parallelogremania . quod qui-
dcm in mudtis atijs appamit : maxime vey
ro in theoremate tricefimo oftauo; §oquar
dragefmoprimo: - . v r oo L2
Deinde.rete 8¢ neceflario. erian addi+
dit ¢ duobus fateribus. #eSum-areguhing
contineneibus ). non enimquibusuis Jimis
» -reltis;fed réétis qua angulumireQuicon<
- saent, yeendum opis ¢ff . ac forfiran.
o -=? quis -



Scbolia 27%
quisaccipiat Jateea. opyofita s que. angu-
Ju anowcanrinens o ndqie: ciam paratie-

1 jogramemow <reQangultm : sonuneri his
i gotdt: nifiealia funttuandyr laeras: -
- a :Sed fiquisiquerat , tour cunt fint qua-
- tor linex reéle qug pasallclagrammurm
-conficimit,dicat tanen reftangulnmquod
duabus continiceur rectis . Refpondetur ,
' qod fub, s duabus; fubinzeiligac, ctiam
Felifquas dikts ycumfine bis wquaies. altera
alsereQuia paralielogramma habeor la-
rera oppofxantepfomqualima; ol
-Siquidem in multipitcatione larerum,
quadalia il itan g % o inncns.
sus areans, feu ambitum orthogenti s nom:
autem Quigenor Hla larepa;nmaisniplicantcs.
f:d voum lacus longicudinis 5. & aleerum
Jariudinig . denigue in guadsdsdmvonm,
lacus ur (sipfuRenmisiplicantessiaes nos
fecilichinuetiptioni houinips .~ fiquidery
Jengnodo. , ltundiieft aqualiss -
v Psopteres: fi-quanda bguitsoned his
contizeony inws vd@isy parzlidograme.
mun aleera paete: longins efbinmiligens
dwm. ted i dicarab hassedtu s inteltige,

quadditumical . 0 bl
-+ Qi ftircitomusnindnod paealeomg:
nium fied] binG it i i

paialiclogrammornm , habet fpecics qua~
tor; quadratum quadrangulum obions
. gum, Rhambum , & Rhombocides -
- - - M 6 . GHQ’-

Tebia
- m—



296 Ifanci Morachi
Guosmon:vero inuétus et breuitatis gra-.
- tiz'd Gemnetris, &.noméeius per accidés
faCtum:; quia. ab.hec gnomome wel totum
cognofcisut fpacmms & toms-ambitng,vel
- rehiquacins parsfi vel addaturyvel aufera-
- euri. Habet ctam in:horefcopijs hoc offi-
cimvn folummodo:; vt horas iaftances co-.
gnitas faciat. - v
Complemenea vera dicunzur,non quod
.ipfa non fint paratielogramma;; fed quod
toro pou fiar fimilid vV erum: compicant
fimilitudinene totius-3d $piing;, - - :
CTLT e el e
' PROPOSILTFIONES, -
- PROPOSITIO VI
-l reRalimen fuerit felha:, In:hoc theo-
S rentate  demonficactue aphichmetica s
proportio s qui enim eft exceffus, AD. ad
1pfins G rhocek G By mwemeft G D,
rela sd BD. per nameros vere facilius &
manifeftius copparebits-quod ille quiden:
gqualiter fuperat & excedity & fuperatur
arque exceditur abexeremis . Theorema
vero ﬁ:ah;l;: l;‘ quod quadr;mtzm exceffus
cum retangulo-cxremorum » - fint gua-
lia, quadm-,j:_ngd_u defosipio .. .-

QQ-J - N
: S

R (o

-



Scholia. 377
PROPOSITIOVIIL

; ‘;wlean&n linea« Prafasmis theoreprgi
- &Diprepafitios: cadem eft cum precedéy;
- . tei5 sogdo tamen . conyerla .- figutrenim: £
< ~dito quadraa , guadiatum inguam:sativs §
. & quadratum vnius fegmenti,conferntur
" . ficgtiamhoc ip loco quadratum totius
-vnis fegmenti-tanquam vnius reétg qua~
+ wdramum , & vt ibi gquale reCtanguio:quod
. tota & pradicto fegmento  his conuncrury
eft ggu;lg:; Ita hoc in_loco. zqu;ue,z_e_q‘ |
uod quater contipetur tom & pradidia,
cgmento & quadrato reliqui.fegmenti J,
& 1deoq; due func fimilia , ve & amte.,.ipf:‘;|
fualss fuie dualitas . ; T
M | )

- PROPOSITIOX ..

ol RIS A H
CQ I vedts lines furrit fe3a. Pollumud
~ :a) prefentis theoremaus propefitionsm;
- .quam hoc.modo expligare . Si recia lineg
_. fuerit fecta in partesingqumales: timquis
dsatum totius. cum qua,d%m exceirusa_%uq
guaius fegmentum exgedit minuss duo bgg
;. quadrata mquam,dupla fune quadrato.
ab.ipfis fegmmnsis Sefesipronatine . ..

.. ‘PRO-

AN



298 Ifaaci Menachi
IPROP.OSITIO XL

N Asdm eeflow fecare . i hecfecu
DJ 1o, cum Snt-quatmordeeim

- remaz33-.eX his Madecymum-8 decimum:»

quartum- funt problemata. Verum.per su-
smeros non demonliranens vt ex infequeu-
tibus intelligimus . Nam i hoc iplo pro-
blemate 6i - ficrs poteld ;- numerus A Bi di-

*widaruyiin numeros AC; C B, ita vidadive

cxrmubtiplicatone: nusicrorum A.B, BC;
fit gquales quadraro numero AC . Esit igi~
tur aumicrusex mlmifplica:ioné namero-
sum AB,BC,quater faéta :’cum quadrato
numeri A.C; quintuplus numeri quadrati
A C. fed numerus ex multiplicatione nu-
mcrorum AB, BC. quater factus, cums:
quadyare. mumnest “A-C; cft huinerus gua-
dratus :vt demoniiratum eft m prapofitios.
pe bdaua . &nunerns AC etiany ¢ff qua~ -
dragus . Quare - duo quadrati “habeoera-:
tionem eam inter & , quam quiiguce ad v~
wum . Id quod fiers nequic. S
Quod autem hoc in-loco geometrica.s -
fit proportio,inde manifeftumett . -Que -
mam A B 2€a cit in punéte C, & invens
s elt, quod-redangulum AB; B refis
coutentum, fitzquaie quadrato reéte CA,
‘idcirco mapifefium eli; quod fit , vi' BA,
id AC, fic AC, ad C B. hocautem cx fes_
S - cunda,



Seholia . 279

- eunda.conf:quicur; geomperica medistais.
. kdem in faquenuhus dicetur ecariex:
_preaaaiSe medjam ratichom . HHC VeI
- cum in lsfcigimusde ratisite , sdcires it
- dlix it omsems & medimravrone fieares nd
:cfolmtur, ctim non‘definievitfeftiononc

. Ponamus reCtan A B, effewnitanh 8.
& fegmbtamn minus visitomm 5688,
- & fegmennim  mikus vaipawlng o5 H 1S,
- esir rectangaivminots & Minorefepiento
- eonpmmmIviitarin 24, &4yt xﬁgm‘-
; pinr mdioyis: fegmmu'eodlm mmkﬂ/ Hitay
m W“&"'9 NPT F TSI L (e T A
L PO TAR S i'i\n(:s
RR o:Posxrxpo XIEG 0}
"IN #rigenis. smblygomifd. Vnde mafiif ¢
ftum-ti; gicdk A1 5] crpehdk%idx
nomczdar. e ﬂiéomm? AR '

arwhi C Dplwabmmimnf‘ jn
atti Dscimmage1go quod e :
dntiacadas - Mam: ﬁ‘i&’ﬂée £;

" el Qmmmmmm Gie

. gus & lngu!ui :L Bibbbflx{?fs,‘ﬂ"n‘ i}%

0. AN - qtiod- figsy neghire, *QM T
fntra cadit ,?fed extra . ;Id» cfhds\é}m“&:l i
monftrandum . 1
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. PROPOSAEL QeXTIT. .

N tngmu fxifrrv: Queniam in def
nmombus hbn prinu , docet sidvoc }
1
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28  Ifaaci Monachi .
num oxygoniw c¢fle quod crc’s habet acu- -
tos apgu'os i fuiendus: €ft, quod Loc in,
.Jocoziliud non fic intelligat - fed omnia
_trigona-appeliat oxygonia.quia amniaha-
denvacucos angulas:, etfi-on anmmes , -t
men ad minimum duos . -

-Propofitio itaque fic fe h:bet Omms -
mgom:lam acutum.ang wlum fubeendass,
minys poteft , quam latera actum angu-
-Jum continencin . yect -& veliqua_s

-gu@ foqruantur . Quod -f1 crgo rrétange-
Apm facrit erigemum s-2ecipies exiaee rabas
duobus angulum acutvm centinentibus,
quod fubtendjt angulum rectum-. Laawe
-perpendicularjs;iif 1{lud: lacus cadac . Eo-
Aem modo fi fuenic amblygonium. = © .

Cgaue;(um huius (hcoremaus haced.

m reGe AB, minus quadraris
{(am seclangulo guod his continerur
xc&ls. AGCh, & rehquaguz &qui.ntur,
Dico dquod trigonit ABC,fit oxygomum.
Dacaturd puncto A, seétz BC,.ad
e B« e wadnia it
qlla q azxe
?;GA &Co Sl

f‘:ms bibri [and; E Icnutoruu
Greametria Eu‘lxdu o2

- LU

-, W A,
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2 lommy tam: quoad:lineas re-
o €idsiy quamienam quod ad g

Al (( gu}bm:nm.u LT e
ey toesdy e o v & R e IR
Sl el ’QRPGPO‘SIT*I())A»I-P&'W Fey
AU TANREST SIgr Aty T e e

D A it rmm» Sh'ueﬂibpo poit .

ino ofminim’ Smpliviimim: eriees

-

i

e b o

r” 2 B s PP A v

L B e

AT Y » T

“Rorum inquain-figuran, nempe mgommi :
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283  Zfaaci Monachi
& proprium centrum habet , fuz nzeara,
definfym & cipumicriptin . {diquoad
nas, nen omais circulus sjfuum proprivu
centrum-habet, fedds taz'cn? cRiRs gencs
fim vidgmus . §

Tn prioribiis m}nﬁ tl;;#’rcmaubns, ins
quibus circulijam facticrant, centrajquo~ -
que cxiltebant , pamifcfteqin apparcbame
1 his vero theorem:mbux, in quibus des
circijonum fubflantia quafMontd inflituis
tur , cenerum quogue inneftigawrs : quias

ad effentiam cnmgx tonititwendam n»lfo
tum adinmenti adfert.

« Hdc sutem primuni. mm
mcdmm teriere . locum y intex;proplemded
& thcorcnum prg::;ca'quud dum pro-

ndum eft ; probie-
ma dum vero nonadfacncrrdum ~fad-id
inueftigandum aliquid proponic : theore-
ma videqur effe . Veruptamien: thagis dis
eendum eft : effe theorema , quod propo-
firionam habear figurasum & - waedis (g-
cmictipiam ¢« ficyts etizm . idem dicr P
telt de quarta propofitionc:lib. ]mmx.Pror
Fofitis.duobas trigonis 8 duobns atrguls
aqualibus, atqueiateribus ducbusequale
bue.exifientibys,: isuinice vau
fnk i cuty cnim ig ;led}ninm
DeRURYINT AMgwodiaccids guodaanti
riatura rrigons ineft : Itz etsam Rocih:bo
*0;'asuidens salageos cirmli. peafertin fi

Eoud "y con-"
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comfidevenais propriumpratdafings 5 8¢
qnod:muruﬁn.dt.pmru‘nbmsumm y
Jouge puagis-haa propolisto: ; emhen !
hkm elﬁlghbz'mc}x’wmm;:m :

Ex hoc theoremate demonitracapiid
quod cum definitione circuli connertitur .
Nam fi ddeiuing madids eircdid 4 pun
¢to quodam, ex ijs qua intra figuram funw
amuxs | et ducial ,- Sesane wohrs}
oums frusniila , eritCircumoiPosiany |
dogmxou efiecirtuhm , fed Seusamabs

-y anct heearm & lans oot aliqvod v

guot: dys eeQelinca aduile:s inndx:‘m |
€ S AZItUT TIIZDMIT AU CIUIUMY a

aum%&ﬁsﬁcwm;&pﬂm a&fnu i
suem x6ita- quardntta oft ; fasirr angules |
re¢iqs ;. crie aila niigox veroque::latg re . iid |
quod fieri nequit : quia proponitnr quads |
omaes fibedeqin e qudsquond puntio feu

<eutro. ad circwuferentiam ducuntus .

IR, T GRRR AL Y el L P |
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Q1 in chvests. Quod-§ enim. reliz illz
-per cenrm duciz effense non opus |
erantquurereian fefc-rmmenoin dum pars |
s yqueles focarene . quis mamfoftemetts
-quod:centenm spforum: ,. Kt spfufeftiolip
Jarces xqualoss Eodeny sodo fhaltosaper
weperem Jucth fyeric: zlvern ey pegatne
grum.non€ueric dudta ;. &9 ity gemsconr
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184  Ifaaci Mondchi

siumduddaeft ; punquam bifariam- fecz- -

tur > qud.vero per centrum. non eft ducta:

tem primum fecabitur hifariam , quando

xil angulos sgos cft , reétz per centrum
i B S :

- ~PROQPOSITIO VI.

Quidam addunt ( iners
) nt ) koeeft » {1 duocirculifefe mutuo.
cangunt interne: ac fidicereny, - fieri pof
fe , vt fi. fofe angant externd ¢ vaum &
idem centrum habere: pofime: diquod nem’
eft:-veruny fiue interne ;: fiue exverne fefeus
tangane, nEoquam voem:Se idén: oft ipfos
rumcentram. Quapropter foperfluum.s-
eft, fi penatur in prapofitione incerne. - . .

PROPOSITIOVIL.

- L [T Y IR R e S 4
1in Circule aligno . Cum .ific theere-

S- mate conterting hoc cheorciba: Siin
circulo aliquo , interne fuerstfumprum s
aignod punéumi , &-ab hecpuntto, 2
circulomn dudta fuerint: aliquot. linezx -rev
&z , guarum vaa quidem fie maxima, al-
ter Nero: NINiMma , cx:relquis sonoulls
quidesr zquales , aliz vere snzquales fue-
it wm maxima per ceocrum erit ducta
minima, vero ¢-direclo pofita ei, qua per
centsum efldudia , i3 ¥C 1012 £X.maxima

‘ PN . & nigs
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Saménima conftans, crronliAfic diasgetex:ny
€X CRLUTIS VEro.Maiores ;centrodung yick;
niores : zqualcsvero , gqualiter 2 centro
ditant . " C: hov {00 DL H G
Sitenim per pun&tum I, quod in -cip--
culo eity ducherodta linka-maxinea FA,ndS
nima I B? déindarelta I €,iic.matar quls,
demquam I D, & zquals recta I H. Di-y
coquod resta. A Iy per.consram i dudda 11
Sorecta | Ry direcbo pafica eidenis, &1C.
racta viciniog-centio, guaml D eplin. 82«
reSkn F'C,. LH, aqualicer sdiftateds deprp
tro . Quod fi enim id nosuedd ;- feilécss wer,
&a FA-non fie per ceaerum ducta, fed ali-
qua.alid e d puntie I ductaie. eigm
maxima communts erit- & per C pun-
Ctum ducta. fed 8 1A per. centsm | -
eft- quod fieri nequit . QuareI A; & I
rectz fuiae ¢x direCtd pofite , it it t04aws
A B; fic diameter . Dico ettam quod 1 G,
fit-vicinior, centro, quam reéta i D. Nam,,
fivicinsor men eft, um vel longins grit se- .
maosa 5 vel zqualiterab.eo diflabic. fed fi
lovgius remota fuerie, twm ID, maior eft .
quam.1 C-; quod.fieri nequit. Nam IC -
Proponitus minor effe quam fic reéta I Q.
quod:fizqualiterdiftabune, ctiam aqua- -
lesiater fewrunt,'fed funt inzquatasyquod .-
fieri nequit. nam I C vicinior eft centro 5.
gam‘maa HD:8 IC rela.off mqualis re-
LH.-quare uuabgc:..é-eawg&!:&a %

by

-
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but. gue eniniidomqualiter 4 lconsrodic
. tiaue), & ipfe imxquales lnt:. SR
LIS ISP RO . O IR
; PROPOSITIO XVIIL
RS I L R L '
R?i-!x‘hqa eirenli- digmerey, Conucrti-
. tat cumhig propofitione:s S¥ retiz -
quedam lirea dutta fuerit , que ciscalum:
tangit-; & 4 punéto contalius, pecta que-:
damilidea:y linez mngenti-fuerit dntaad.
anulesreiias, innga spfum ciromdum 1e2
quat Produdds erit s:unialecranvciieull pdvs-
teRk erit Circulsdiameeer, - Rie e
RV VN B TPTO T A N
APROPOSIEIOC: XiXXBII.
P . F I
N tirenho angrdus-in femicheenla . Si.om-
I' nes femicirculi propeer fimilicudinem,
aquigles capinnt angulos:funt eniny recti:
Ss fegniciry circuloma maions, angulos:
sty mivores . mauitsitam eit, guod -
fimilia frerine -fegmensa : criané angulos
ré¢pient kquales . quanto apy. funt ma-
fora femicireulis , €0 magis NUNUDAY A ne
guluntgetum . Similitcr ¢ fegmenta fe-
mieirculis minéra;propertionzliter augée
reGuRy ¥V rde fequitur;, quod ciraulorum
ll'egmcncz‘ fimilia , ;nu’guh?s Capiant wqua-
(s 3 TR y oot TRy .
~Sed eunr fegmentoralw @i diverf:
Rrviaris 62 v ob. angulis NS ngissuiase -

R - mixu;
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~wmixcoi: POW comparantur cunlilgs Sulberryy

ra magnitudine ;. nifi habita yasena Mo
ris:8¢ minoris, Vodectizmaucidit it pro~y
i\-édienne‘ maiore {egmentoad Mibus: §4-

wgglo, maiare exittente ;- .quonis ADGINS;

retto: indemdtiseulo fiaeanghiusreQus.:

& infegmento, minore ». progaedmtir

gulus ad angulum,gui xette eft minoy . Id

quod ahfugdm efle vedes « Fig eninyquz,,
11 contrassawdniuE, folent per megdiz,
quadam progied) . Boflune eriam sigfmoe,

dt irmmediatR WICHesis UORRE INUCLIT 5

qusz hac 1atiege fng oppofia. Namlinea,
QU muciivga s Redst, cum conygxa e, &,

coucandymon pocgt offc redta. . o+,

_PROPOSITIO XXXV ,
L U R I e TS O SRR SR
- leis\ enén A HPrafexn;,hoc,\;theorem
|l -nuxznobus:medis ingusetiione collo-~.
.Cari PORnR 3 4o, qiuitem fic 91 reltarum

‘1 eevouln, [plerauruo [gcgagiumt ; vpa qui- -

demper cenuum fueric dusda: alsera vero

paxomttannandgeric-dugtaw neque fecta;
fiv i duzs pasees eqales'a sedta per cen-,
i dula gy Alsero war fic v Sieciam.s.
‘hoomnse & ¥t ¥ persetTum du-,
cams Al ravbee gccmum non fueriy;
quéia:bbaloarg feéta fuert induas partes
aq@lis . B autem -alis demonttrasio .

Sk cirguls B3 A D3, in. 00 rediz. fel,
Cd REg

\ -

-
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mutne féantesin puncto Esrefha qliidens
CD pet centrii ducha:rotta veroAB né dit
&ﬁéentmm daétacnequeABreia fulé-

R i ‘difas parees equales 4 redta € D.
“itagie fiorevitad angules ‘redins ,oquod
pei-f& manifeftum cfb, - ex: fuprac.demon-
THatis . Sumatur centrum: cireuli: & fit
puncfuny F. aeque 4 punéto HeeGta A B:

" ducatitr ad adgitos roétos 5 :(en ECIPClmf
ciilatis F G, &ducanturvre@a b B, F G.
Quohiam récta quedam C D 5 feciazit in
parees quidértt quales in punéto P ing-
gtuz!'es‘ivero it puncee E .- Ericigiur se-

anguhim CE, E D reéctis contentum_ «
cum quadraco d recta BE defcripeo, ¢qua-
le quadratodrects F D defcripto: ve-
rumrecta FD. eft mqualis rectz FB.Qua-
re re€tangulum rectis CE,ED contentum:
cum qung‘r'at'o'di recta F B, deferipre: eff
zquale quadraces reGe FB. Verum qua-
draes rectarum B G, GE ,funt aquaii.,
«gadrazo FB. quia angulus ad punceum _,

» eft rectus. fed quadrato recte FE, funt
qualia quadraca rectarum FG,GE. fiqui-
dem rurfus anguliss ad punctum G ek re-
ctus . Quapropeer receanguium-C B; ED
rectis coneehttimeéam quadravis pectaram
FG, GE , oft:aquale Yatis rectaveam
BG, G F. commune aufesatur quadracum
recte G F: Quate recemgulum C B, 5D
rectis contentum,cumquidsa soctp G M:

cit

‘ - e -
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eft gquale:qyadrato reCtz B G . Vernn
rectangulum BE, EA rectis coutentum _,
| ctum-quadrato recte E G:.eft zquale qua-
| draroreéts B G, quia refta A B, fecta et
 Am parees quidens zquales in punétd G; in
- partes vero ingquales, in punéto E. Vnde
.etiam ., re¢tangplum. re&is C E,E D con-
tencuir yicum quaglrato etz E G, eft z+
.quale rectangulo AE,EB retis contento,
.cum quadraro reéte E G. Commune au-
i feratur , quadratum recte E G . Ergo re-
; &tangulum rectis CE, ED, contentum eft
: zquale redtangulo re@is AE, E B con-

gento . _ .
Rutfus fit vna harum per centrum da-
&a: ve recta C D aleera vero non fit per
.centrumducta, vere&a A B, {& fecetur
 per retam C D, in duas partes zquales,
i in punéto E. manifeftum itaque eft , quod
s etiam feda fit ad angulos rettos: & funa,
, tur centrum circuli,& fie punétii F: duca-
, tur etiam linea recta , F B. Quoniam re-
i €ta quedam linea C D , fecta it in partes
{ quidern zquales in punclo F , 8 in partes
y inzquales, in puncto E: erit igieur rectan-
| gulum rectis C E, E D contentum, cum..»
- quadraeo re(tx F E, zquale quadrato re-
g}z F D. fedrefta F D, eft zqualis reéte
. F B . Quare & re€tangulum CE, ED, re-
' €tis contentum » cum quadrato refte F L,
cft zquale » quadrato rectx F B. fed qua-
R N drato



390  Ifaaci Morachi
drato re&tz F B. funtzqualia quadeata re- .
itarum BE, EF. erit igitur réangulum_,
reétis CE, ED; contentum, cum quadra-
to retz FE, zquale quadratis rectarum
BE, E F. Commune auferatur, quadracum
reCtz FE.Erit igicur re@angulum C E, E
D,reétis contétum,zquale quadrato rectz .
B E. fed re@a BE, cit zqualis re&z E A.
Quare rectigulum CE,ED reétis conten-
tum,eft zquale retangulo re@is BE,EA,
contento . : e

Finis Libri T ertyj Elementorums
,G'e_ometrm Euclidis .
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LIBER QVARTVS
ELEMENTORVM
~ GEO M ETK I £
EVCLIDIS.

BES0E

7 TSI de mfcngnombus s

/’ ,.1 circifcriptionibus, do&rmz,
K| varia & muitiplex fit: acegmé
non prolixe cam perfequitnr;

pememt & in fine quzdam de penteca- |

l
i

o .:Z.:ﬂ.!l_l

Nl

o

g

fed pofiquam ad hexagonum i‘

decagouo s tanquam tjs quz ad a&rono- -

miam plurimnm conducunt , eradidifict :
finem imponit huic doltrinz ,

Primum vero theorema eft lemma alte-
rius lemmatis in quoconflitutio pentago--:
ni traditur : & qua ei neceffaria eranc : in
tali diftribuitione , & diftinctione , atque
ordine : ea proponit , 8 in ordinem redi~

it. Et quia conflitutio trilaterz figurz :
lgu'uplmorcm habet delineationem : prio-
re collocataeft loco : & 3ntccedlt xehqua

dxcoremm. R
N = PRO-

N

1
),

y




192 Ifaaci Monachi
PKOPOSITIO IL

Eligusus igitur angulus. B 4 C; veliquo

: M’;ﬂh EDF .eft aqualis dpe.Quomo-

do id fiat , vtangulus B A C, fic zqualis
aneulo EDF,demonftrabitur . Id quidem
in libri primi propofitione 26. eft demon-
ftratum . Vbi docet quod fi fuerine duo
trigona , quz duos angulos duobus gniu-
lis habeant ®quales , alterum alteri : ha-
beant etiam vnum lacus , vni lateri 2qua-
le,8 reliqua: hoc vero in loco, nullum 1a-
eus trigoni A B C, alicuilaceri trigoni D
EP, proponiaur aquale . d
Refpondemys ergo,quod & fic demon-
ftrari poffit , 1d quod propofitum eft. Siae
8¢.proponancur cademerigaua AB C, D
E k" quomm duo angu[i A Bac-: A C B
duobus angulis DEF, DFE, fint zquales :
aleer alteri. fit etiam vaum lams ad zqua-
fes illos angulos inzquale vai luen'zag 2-
quiles angulos conftituei: & ponatur la-
eus B-C, maius latere E F. Dico quod &
fwcmodo angulus BAC, aqualis fic futu-
sus angulo EDF . Ponatur enim lateri EF
gquale Iatus B H, vel bafis BH, bafi E F
=zqualis: & per pun&tum H , ducaar re-
¢tz CA zquidiftans re¢ta H L. Quoniam
ounc rete CA, HL, ime aquidiftantes :
3¢ in eas incidic redta B C: idcjreo angu-

S lus
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lus BHL, angulo B C A eft zqualis : fed-
angulus BCA. angulo EFD, eit aqualis,
quare & angulus BH L, angulo ED F ¢-
qualiseric. Per eadem dermoufirabiwur,
quod angulus BLH, angulo B'A C fit z-

ualis, Verum angulus B L H, angulo E

DF, eft zqualis . Erit Jgituy etiamangu-~
lus BAC, angulo EDF aqualis .

Finis libri Quarti ~

N 2 EVCLI-
N 3 >
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EVCLIDIS
ELEMENTORVM .
“GEOMETRIE -
Liber'ijnfus .
T

@ COP VS huius quinti libri

8| elt : pracepta tradere pro-
ortionum,& rationum. & eft
ic liber communis Geome-
triz 8c A tice, & Mu-

ficz : & vt vno didafigrbo, totius;ma-
thematicz fcientiz.~Qu enim in hoc li-
bro demonitrantuc, non folum conueniiie
geometricis theoremaubus : fed omnibus
1js 5 que Mathematicz fubiacent difcipli-
nz , vtantea dictum eft. atque hic eft {co-
pus huius libri . : .

Qujdam vero aiunt, hunc librum, ejuf~
que doltrinam. ab Eudoxo inuentam tra-
ditamque effe : qui_Platonis fuit praece.
ptor. Cum itaque fcopus eius fit tractare
ductrinam proportionum : & proportio
fic rationum habicudo : Idcirco primd lo-
- co
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«co neceffum eft fcire : quz & Guales fint
 rationes . quia prius fimplicia quam com-
pofita cognofcere conuenit .

(Lungo itdque quedam fhter fe compa-
rantar,exempl grau’z,duz magnitudines:
tii nomindtur ifte dux rhagnicudines rer~
mini , differentia vero; qua inter {e vha ab
aleeradiffert , intefuallom feu ditantias:
comparatio 'denique vnius magnitudinis
ad altetam magnitudinem habitudo,quam
veteres appsilarnnt rationem. poftremo
comparationem aut habitudinem fimili-
tudine quadam fa&tam, huius rationis, ad
alteram rationem, appellariit analogicam
proportionem , & proportionalitatem s
ne fcilicet vt hac magniudo,ad hanc ma<
gnitudingm conferatur : - féd've hac ratio.
ad hanc'rationem: -~ ¢ - o

‘¥pfa quoque comparatio , ratio dicitur
effe rationis. V' fi fucrint duz linez re@tgy

uaram altera ad alteram duplam ha-
geat rationem: quadratii defcripti 4 recta
duplam rationént habente , digetur habe-
re rationem quadruplam; ad quadratam
ab altera recta defcriptum , quam habeat
maior reéta, ad'fimorem 1¥am . Nam_»
quzlongitudine fincdupla. potentia funt
;pladrtirla,cum itag{xe ratio quadratoram,

it quadrupla:& re¢tarum ratio dupla erit.
atqshec ratio nominatur rationis ratio.fed
ctt illa ravio,quz ad quantitatem pertinet.

R N 4 Du-

)
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Duplex enim ¢ft ratio: vna dignitatis & .
cxcelleatiz, altera wero- quantitatis.. Di-
gniratis quidera ratio nullam habee {pe-
ciem . quaz.nobis yiui effe in hac doétrin
roffic: fed ratio quantitatis ¢ft quineuplex.
fica Multiplex . vi6. 3d 3, fuperpartivulz-

ris yt ¢.ad 3. Superpartiens. vt 5. ad 3.
~ azque h tres. fupt “fimplices : ex quibys
MaulcipleXeft implicior quam reliquz. re-
liquz ex duarum Hunt compofitione. Mul-
tiplex fuperparticularis, v¢ 7. ad 3. &

- muleiplex fuperpatiens. vt 8. ad 3. Hypo-
fogi dicuntur, minores rationes ad naio-
res . Prologi verp, maiores ad minoses.

.. Sciendum etiam eft: quod hic liber in_,
dugs fit dinifus parees: & conzincgs in fe
peima pags fimplicjum _ rationum. dotsi-
nam . hoc eft doctrinam mulgiplicium_, .
fecunda pass voineralem  de omnibus ra-
tionibus praceptionem. Necefle enim eft,
vein omni re cxflicanda, aneecedag,ve di-

-&tum efl,priore loco fimplicium dotrina :
arque eodem modo qg%» Libex, hic diuifus
clt ,.etiam deﬁnim.m&ggi woNim
definitiones priorss,- e parsibus & mul-
¢iplicibus loquupmyr 2. fequentes vero vai-
nerfalem habent omuityrasionwm expli-
cationeng . , ,
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DEFINITIONES.

P Arseff . Vulgus appellac parceny, id
quod minus eft in vnaquaque eiufdem”
{peciei re, we in numeris 3. ett parsde g,
ed Geometra partem appellat, cam ma-
. guitudinem , qua @qualiter metitur , Ma~
gnitudinem maiorem. hoc eft , quando fa- ;
¢ta dimenfione aue divifione , id quod re-
linquicur fuerit equale ci quod alter( me- A
titur. fed fi contingat; ve quod poft factam ._1
diuifionem (vt vocant Logiftici ) aliquid E

(14

F 2 . A

k

fuperfity tua minus non erit pass,fed par-
tesevt in numeris 3.meticur quidé s.fed fa-
€ta diuifiene relinquitur 2. qui numerus
zqualis noneft 3. Vade etianr 3. non func
Ppars 5. fed partes. nempe quing partes.
Ratio sff . Addidit,ratio eft ; ve indica-
" rex habitudinem poftea duarum magnitu- |
dinum vtdiftingueret has ab alijs quan- ,
titatis fpeciebus . Praterea, eiufdem gene- |
ris. ) nequis forfican lineam cum fuper-~ °
ficie conferret. quia hec inter fe non funt .
proportionalis. Tandem addit; fecundum 1
quantitatesi « ) ‘vt _feiungeree has , ab in= |
finitis magnitdinibus. quia quantitatis
continyz , terminus eft Pelrcores; & quan- |
titatis difcrete , terminus eft Pofores. |
Nam difcreta quancitas non eft magnitu- |
do, fed nltitudo . Poftremo Joco addics

$ 3l
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liqua habitudo. ) Sunt enim vt ancea di-
tum eft quinque fpecies habitudinis . .
, Aliter . =~ ,

Einfdem gemeris . Dicit, eitfldem generis-
fle debere, proptereaquod €2, quae eiuf-
em generis non funs:-nunquam rationem
tliquam inter fe haheat - Neque enim li-: -
nea ad planam -fuperficiem ;. neque planz
wuperticies; ad folrdum, rationem aliquam
habere poreft. fed-linea.ad lineam, fuper-.
ficies ad fuperficicra : & fuperficies plana
ad planam fuperficicna .

- Magnitudinum . Adiccit hoc explicatio-
nis ergo, & diitinétionis gratia: veexclu-
deret cas, quea habitudinem quidem inter:
fe habent: fed nen cam qu¢ fecundum_»
magncudinem: confideyatur. ve pater ad.
filium , dominus ad feruwm , amicas ad
amicun , dexcrum ad fiviitrum . dicitur e-
tiam alia habitndo efic fecundum id quo
quis habet, autdeficit, vel non haber.

Rationsrn babero . 1n numeris quudem_s,
anuns ratio numerorum, habet quanticacé
quz effari poteft : fed in magnituduubus
cft ratio aliqua ;s qua non poteft exprimi
per numerum ., Sunt enim guadam que
non nifi folo quem habent inter fe excefly ¢

{gognof_cumur . quantitas vero exceflus, it
incognita . atque hzc dicuntur habere ra-
tionem exceffus: non autem eam rationem

u: habet numerus id numerum . idco-_
que
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que addidis .in_definitione rationis ma-
guitudinunifi fecundum quantitacem_.)
quia ratio effabilis , fic fecundum magni~
tudinem , & fecundum mulotudinem. ne-
que vero femper & omaino confequitur ,
zuod ratio fecundum quantitatem , etiam

¢ effabilis . Quare pofiquam vaiuerfaliter
&efintuiffer, quanam - magnitudines ratio-
nem interife habeant :. & cuiufmodi illz

cflent 2 addidie, qua multiplicate fefe mu- |

tuo €xcedere poffunt. hoc gmnibus appli-,
care poteft effabilibus quas rationales vo-
cant . ) & ineffabilibus feu srrationalibus.
qualis eft quadwaci diameter. in rationali-
bus rationibus quiden diamever ad-latus,
ol frrationalis. fed in exceflus rrationes 5.
haberrationé.cam, quam habet maius ad
minfs. & ficrs-poteft , ve latns mideiplica-
mum aliquando excedat diametrum .

In.radom ravione . Si quis per numeros
velit explicare diluciditatis gratia , qua
nam rationem inter-fe habere dicantur: id
faccre poterst hoc modo. ..+ .

Sint quatmor nobis nuwmeri prapofiti.&
fcire.cupimus : verttm i eadem fint ratio-
ne, primus ad fecundomr. & tertiu$ ad
quartum ; an vero habeant ‘maiorem ra-
tionem primus ad fecundum,quam tertius
ad quartum: an vero minerem. Multipli-
centur tertius-& quartus inter fe: ira vt
qui ex multi mexoqm tzuua wumeri, fing

‘
i

Y
|

inter‘
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inter fe zquales; Poftea multiplicentur
primus su quareum ;' 8 , fecundusiin ter-
tiur. Quod i nuac nwmer: éx maleiplica-
tione primi in fecundum fuezint 2qua~
fes : dicemus in -eadem ratione efie , pri-
mum ad fecundum , & fecundum: ad-tar-
tium. Quodfi vero numesus &x :multipli~
catione primi fuerit maior numert ex mal
tiplicatione fecundi : sum diceinus maso-
rem habera ratioriem sutmeism primum
ad fecundum :, quam.habeat tercius ad
quartum . finwvero nurh¢ras.ex maleipli-
catione prisi , fuerit minoz. quam’nume-
rus ex ronltiplicacione fecunds : tim_mi-

. norem rationera: habesé :djceaur ;xnmns
quar-

ad fectidwn, qiam halyoat centins
miny - : Exempli gratia ponanewr in cadem
ratione effe hi; numeriT ra 6. 3» 4. Mal-

tiplicentur incerfe tertius & quareus. 8. &

4. fient 32. & fimili modo multiplicetur

“-primus 12.in fecundum 6. fiunt 48.8¢ mul-
-eiplicetur fecundus 6.in tertium 8.- fiunt

etiam 48. Manifeftum' ergo eft ‘quod fiat
in eadem ratioms.. 1%. ad 6.& 8. ad -
Nunc {isnamus slios numeros, ita vt pri-
‘mus maiorem rationem habeat ad fecun-
dum , quam.tertiug ad quartum & fint.hi.
10.4. 6.3. Multiplicentur inter fe 6. & 3.
fiunt 18. & 3. in 6. fiunt euam 18. pofiea
multiplicentur 10. & 3. fiune 30. & mul-

‘licsneur 4. in 6, Sunt 24.%it :xg&_;ma:

nyce.
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nifeflam quod 16,2d 4. maiorem habeantf
rationcm;.quam 6. ad 3. SP
Denique fumaius alios numeros , vy
rimus ad fecundum minorem rationcm_.jv
Eabeat » quam tertiis ad guartum. & fng
hi -numewi 12.7. 18. in 9.~ounc multipli~;
centur 38010 9. fiunt 1620 & rirfus 9.ing
18 fiunt 563, poflea:1s. ub.g. multiplicen
tur flunt 108. & 7. in 13. fiunt 126. &
‘apertum-dtque mianifeftum , quod primu
ad fecundnm minorem rationem habeat
guam tertius ad quartum . )
" Queando vero tres magnitndines fuerint pn-f

el

rs

-pesvionales . Non dicit quod duz ration
fint.vnius duple. & hoc quidem effet : fe
Aued ratio quz fit ex duabus , fit dupla, ve;
*8.4:3w¢k p.3.1. quia iy prioribus-numer;

. damrationes dnpley funt- conunuz qu

rationeim habet 8. 2d sedm habet #. ad 2.
fed 8. ad ». vel primus ad tertium , non_.,
babet duplam rationem , - quam habuit ad
2. hoc eft fecundum . fed bis duplam, hoc’
eft quam habet primus ad-‘ fecundum , &‘
guam habet fecundus.ad testium.

.z 8imili rationefit in eriplis 9.3.4. Nam|

9.-ad 3. habet rationem criplam : & 3. ad
1. cotem modo trfplam. fed 9. ad 1- dicis-
wr bis habere rationem,quam habet ad 3,

- fiquidem inter. 9. 3. & 1. funt duz triplae

rationes. Idem in alijs fentiéduny eft. Atq;
fic fehabee,fi tres fuerjine magnitudines, .
P R Quod
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#Quod :fiiveio. fucrint: quatwor-unagai=
tudwes, tum primz ad quartamtriplica-
tam habebit tationem : quam habec ad fe-
cundam. quia inter numeros quatuor in_,
cadem rarionc exiltentes, funt tres cedem
rationes., atque. eam ob.caufam. dicitur
prima ad quarcane habere tenucam :ratio-
nenry ‘qnam habetad- fecundam & hoc ¢
wiplicasam. . : J

Compofitie rationis . Recentiores. hanc
addiderunc definitionem. non enim vnum
‘& idem eit, compofitio magnitudinum, &
compofitio rationum . Nam hic quidera
antecedens compofitum confequents , ma-
‘gnitmdo inquam cum magnitudine. tum_»
#ota fiet magnitudo facta & compolita ex
. magnitudinibus, quz ctiam erit equalis
| maguitudinibus, ex quibus ipfa.cft falla
i& .compofita . Verum. rationim compo- -
Eﬁtio, aliam facit rationem: quemadmo-
dum etiam in fequensi libro dicit , Rago
X rationibus cempofita efle dicitur &«.

Sed ficurego in antiquis legi Ibuis, hic
compofitionem . vocarunt Sywsbenti logom :
fic ecenim in infequentibus theorematibus
loquitys Euclides,: 8. vocat Symsbem ti. ni>
hilominus tamen ¢giam hac ratione. ex
\Symthemsi intelligitur Synshefis .

Exiltimo tamen mglius effe,fi quis dicat
efle Symebefim compofitionem terminorum,

- v aujem rauonum .. Voce autem Herss
- _ *ter-

T
PAs
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terminos , ipfas propofitas magnitidioes
non autem habitudinem ipfam,quam inter
fe habent.. -

Simili modo & diuifio . Non, vt fic di-
cam, intelligicur rationis diuifio effe : du- -
ple in fefqualteram & fefquicertiam : aut
eriple in fefqui aleeram & duplam: fed -
magnitudiaum dinifio . Nam exceflus au-
tecedentis ad confequentem , confidera- -
tur ad confequentem . . -

Persmrbata . vt (8.4, 1. ) vt 8. 2d 4. fic
6:iad 3. &veq.ad 1. (24.6. 3.) fic a4
ad é. . . e

PROPOSITIONES.

PROPOSITIOIL

P Rima magnitwds . Hoc theorenia eft in- -
demoniirationem affumptum, defini- -
tionis fuperioris in qua docuit ,. quz ma- -
gnitudines, in eadem fine ratione . vbi fic
mquit. In eadé ratione-magnitudines efle
dicuntur:quando zquemultiplices magni~ .
tudines primg & tertiz,hoc eft antecedene
tifi,2que nuleiplicibus fecundz & quarez,
hoc elt céfequentif, vel fimul fuerint gqua.
les , vel fimul eas excedunt’, & ijs maiores
funt;vel fimul deficifie, & ijs minores funt.
Quod auté & ipfz cit illis eandemrationeé .
habeat: id hoc in theoremate demonftrat. " -
De kbis vero nullam ab initio mentios

11918 ;
-

'
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semfecit: quiz non potic diceré , illas: -
inagnitudines in eadem ratioiie effe : qua-
rum 2quemultiplices magnitudines in ea-
dem func:rations : prafertim cum illud ip-
{fum nos inueftigemus :.qQuidnam illud Ift,
¥fle in cadem ratione. Cum itaque ab ini-
cio-dixiffet : Simul éxcedere , fimul defice-
rey fimul 2quales effe : demonfirae in hic
theoremate : quod etjiam in eadem fint ra.
pone . Travt manifefté apparear definitio
snagnitudinum in eadem ratione exiften-
cium talis effe. Quando primz & tertiz
magnitudinis equaliter muitiplices ma-
gnitudines , ad fecundz & quartz zqua-
jiter multiplices magnitudines eantlem»
habuerint ratiopem. Demonftrat vero illas
.magnitudines in eadem ratione cffe , per
hoc theorema & per conuerfum.

PROPOSITIO VI.

2 dua magnitndines . Non propofitum
Y eft in hoc theoremate demonftrare »
guod fi 4 multiplicibus multiplicia aufe-
-santur : tum reliqua magnitudo vel erit ¢-
qualis , vel multiplex. hoc enim per feeft
manifeftum. fed qued fi du® magnitudines
ita feve di€um .e((ll habzaut, fi reliqua prio-
ris multiplex eft , & altera alterjus mujti-
plexerit: fin zqualis, vt fi Quadruplz fue-
rint: &eripleexambabus fuerint fubla~
. -t
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€2 ; eafyequales erunt ambz ijs , que p
fattam m’q?z ﬁxbtra&ionem ﬁxér?mt reli-
Gz : ﬁnfﬁerim duple , tm earundem.
duplg ctiomerupes . - .

o:. PR@ROSIEIO VIIL |

LT TP LA L L4
- I Nugualilss magnisndisibus, In ipfo de~
~J monftrationis contextu.:prope eum..s
dpgum vbi hae funt veiba , conclafionis.
Quare A B ad C maiorem rationer &c.) -
Sunt hoc in loco quaruor maéni_tudincs T
'&rima qnidemAig, fecunds C, tertia, A
quarta C : quia C bis fumitir : pro fe~
sunda & pro quarta - gequi prime shulgi-
plex Q(I,EP D., fecundziwero.C, mulsiplex
cft FG: terti etiam A,multiplex eft E.Ad
hzcE D, primz A B:_eft maior quam fic
FG. qux magnitido F G , "eft muliiplex:
fecyndz magmitudinis C,8, magnitudoZ, -
multiplex tertie nagnitudinis A ef: mij-
nor magnitudine ¥4y que FG magnit%q
cit multiplex gegua magnitudinis €.
Quoniam nunc primz magnitudinis mul-
tiplex » maior gff fecyndz magpiardinis
multiplici : & tertiz magnicudinis multi-
plex non fit miior multiplici quartz ma-
goitudinis : jdcirco magnitudo A B, ad
magnitudinemC ; maiorem rationem ha-
bet: quam magnitudo A,2d ipfam C ma-
gmtudinen, lgex_' definjtionsm qua dicit . |
' T %&u:

t
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Quando vero a:que mulei phcur &fquz fe-
quuntur .

PROPOSITIO XVI .

S 7 gmmmr hapmnd»m‘ "Hec 'in loco

mentioné facit Enallax permutate ra- -
sionis.& roanifefté patet, quod & cztera-
rum facit métione synthen ti,anafrepfansi,
& anapalin, & di tfu,&'mordmatz ptopod-
tione, atque ordinatz . -

PROPOSITIO XVII.

S 1 mn&nmim mnpoﬁu Hic initium
facic Dieiwowri;  [ynthensi, 8 gwatre-
Pfanii’, 8 anapalin, & & ifwin mpol‘-
tlone inordinata , & ordinata .

. Veruntamen huius theorematis lcmmi
sft, theorema pracedens vel Enallas. fi-
«uts & 20, theorema , theorematis »1. fea
o ifu zogropomonepermtbam &as. &
milimedo 3. lemma .

:Fm.: libri quinti Elmmxtorum
_ Geometria Eaclidx;. ";“ .

EVCLI-
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EVCLIDIS
'ELEMENTORVM
- GEOMETRIE
. “Lib’er-ngms. _

DEFINITIONES.

g 3ke _

in figuris latera fuerint pro-
portionalia tum omnino reci~
proca erunt,fed non viceuesfa
| quz latera reciproca habent,
illarum etiam lacera proportionalia funt ,
fimpliciter: nifi eciam fuerint zqualium
angulorum figurz . c

PROPOSITIOXL -

Atis duobus. Arhithmeticz vero me-
dium rerminum propartionalem in
feipfum rultiplicatum, dinides antece-
dentem, hoc cit primam re¢tam:& quotus

' Momerus, erit tertius proportionalis . -
1 : . PRO-

ECIPROC AR figurs funs. Si.
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PROPOSITIO XII.

Atis sribus . Ashithmeticé, fecun-

dam in eertiam -muitiplicabis:8¢ per
primam diuides produétam. & quotus qui
erit numerus ,-csft quarta redia propor- -
tionals . ‘ ; T

PROPOSITIO XIIL

Aris dusbus re@is . Arhithmetice fic
inuenies, mediam proportionalem .
Extremas in fe mulciplica, & numeri pro-
dudti, fume latus quadratum : five fie ra-
tionale,five irrationale: & habebisinediam -
proportionalem., . :

PROPOSITIO XIV.

Arallelogramma . 1lla quidem parals
P lelogramma,quz habent vnum angu-
jum vni angulo zqualem : ‘& reliquos re-
liquis xquales habent: alterum alteri: om-
nino vnauer{aliter funt zquiangula. verum
hoc in loco propter illam comparauo-
nem - laterum vnum angulum continea- .
tium : dicit quz habent vaum angulum.»
vniangulo g¢qualem : fed trigona fic fe
non habent . Fieri enim poteft, vt trigona
aqualia,voum angulum vni angulo aqua-
. lem
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« lem habeant: veruntamen non habeaat re-
liquos reliquis zquales. vt per omuia fint
tn1gona gquiangula . o

PROPOSITIO XV.

-« N Bqualis trigonn qua balent . Trigonis
‘zquiangulis folis hoc corntingit: vt
omnia Jaterahabeant. proportionalia; fed
nonquod fint ratione reciprocd. Tiigo-
nisvero zqualibus, & voum latns, yni
lateri zquale habentibus, accidit: ‘quod
latera fint-omnia reciproca. quia latus la=
teri eft Zquale - alterum alteri: & ratio -
qualitatis conuertitur ad feipfam , hoccft
ratio qug_fumitur ex antecedente & ¢dir-
fequente ; cadem eft & indifferens . Ttave
qu¢dam trigona tantura lacera habeant
roportionalia: quzdam vero trigonas
habeant latera reciproca : deaique non-
aulla trigona habeant latera proportio~
nalia & ‘reciproca .- St dutem priora_s
quidem trigona , qux zquiangula quiden
fune : fed non @qualia. fecundaria vero s
quz ¢qualia quidem funt trigona,& vaum
angulum, vni angulo habent zqualem: ve-
rum non funt zquiangula . Cztera vero
prater hzc trigona , {ung & zqualia & -

quiangula . '
Quod autem fint trigona xqualia, &
vnum angulumvni angulo Zqualem ha-

' oen-




. quos in
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bentia : ita tamen vt non fint xquiangr —
Ia:id u?ua_m manifeftum eft- ex numers
chemate & figura propofiimus
Quoniam ¢-

nim trigon: qu

o - dem BEG,duo
N/ il

" funt inter fé ¢-
", guglia: &an

" guli ad bafim eiufdem }r;'goni\. funt incer

¢quales . Praterea in trigono ABC: cum
duo latera BA, BC fint inzqualia: ceam
anguli ad bafim funt inzquales . Vnde fe-
quitur quod BEG tr}gonum,non fic gqua-
le A B C trigono. Id quod erac demon-
firandum . _ T

7 -

FINIS.

)’ L.

ISAACT
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‘ . i

:P‘KOLEGOMENA |

- In Euclidis Elzmentorum
o Gepmeuiz Li-
.' ,‘;"-. ' erS>9_i :

"' Defnitiones Geometria s dus s

5] EOMETRIA eft {cientia ma-
SINZ anitudinum. , & earum recin
quz his accidunt. Elementa
vero inferibuntur Geometrig,
—=! quia nobis f{uppeditant prin-
cipia difciplinz machematice. Aliter Geo-
soetria eft fcientia , que verfatur circas

uantitatem continuam , qu nullum per

e habet motum : quz etiam dimenfioncm
inuenitlongitudinis , latitudinis , & pro~.
funditatis, per fyllogifticas demgnftratio.
nes, factas ex axiomatibus,fententijs com-
munibus, & cgteris his fimilibus demon-
ftrandi rationibus .
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"V A R'FAS
MISCELLANEA

AD GEUMETRLE ,

Cognitiohem riedeffitia ab
Ifauco Mowacho collecia .

[-z>—<4y] EOMETRIA 2b initio ab
B O] Acgyptijs inuenta cft » Tha-
AT los vero Milefius, primus fuit)
.‘L‘ ) qui in Greciam bahc tranftu-

=S lit.difciplinam.:‘;ﬁ Thale-
tem vero Mameérdus - Stefichgri |poetz
frarer, 8 Hippias Elzus hant excolue-
yunt fciemtiam. poft quos fubféqunitus eff
Pythagoras.: qui paulo altius cum con"
fideraffee huins fcientiz principia_: omnia
theoremata.abfque materia, & ingellettu
Jolo atque abftradte perluftrauit . .Pytha;
goram Anaxagaras & Plato funt[cqunl
t1.& Oenopolis Afiatjcus, Theodorus Cy-
Tenaicus , & Hippograces a;lui.intecgfﬁ
Platonem : Leodamas Thailus , & Ar
chytas Tarentinus, Thegeetus Athenien
fis; Eudoxus Chidius , qui tribus propor-
tionalibus , alias tres proporcionales ad-
dide : l
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didite 8 vt vno dicam verbo, quampluri-
-gui ' alij poft Thaletem extiterunt in Grg-
cia Geometrg : inter quos & Fuclides fuit
qui Elementa confcripfic Geometrig: non
snultis annis wunior ij$ s quos enumeraui .
Vixiz.enim ;empq;c rimi Pgolemgi: ita
vt iupior quidem fit lgla,tone : fed prior g-
tace ipfo Eratofth¢ne & Archimede : qui

due vno e6demque vixerunt fgculo.
.~ Dicimus .etiam, quod hoc nomen Ma-
themaucg , & mathematicarum difcipli-
pnagum s adcirco his foientijs fie datum._s :
guia omnis mathefis eft Anamnefis , hoc
eft, recordatio : non externé menti & ra-
tioni accedens: ficuti imaginationes fint,
%ug ab rebus fenfilibus imprimuntur no~
_4tr1s cogitationibus : neque etiam acceflo-
ria quod fine; ficuci 4}1_13 in opinionibus
hominum verantur. fedtales funt , quz
cum ex ijs,?uz apparent excitantur: & in~
terng-ab ipfa ratione in {eipfam conuerfa_s
fecupdum fpecies, propofita funt ; atques
F‘.‘%l: ¢ loko ipfa fcigntia “hgc affumitin,
eiplam ;. quamuis .non in aftum eas per
Ieipf& producae ?ﬁ:’iéhti.is : fiquidein om-
nibus modis ﬁlbdan’iu:alitcr & occulte has
m fe continet. tum vero has profere fcien-
tias , quando impedimenta que a fenfibus
geiyntur aufere : quia fenfus co;g.nlma.m-
tionem hominis CE rebus pareilibys: ima-
graquaenes ey eandem copitingune for-
Lo - 0 ml“— )
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-malibus motibus . denique cupidicaces i
plicant rationem hominis ; vli,tj
obnoxiam. omne vero partibile , impedic
conuerfionemeam quz fit in feipfam, 8¢ m
voum punctum . Ariftotcles enim qunodam
in joco dicit: quod qui contemnunefiu-
dia machematica , non guftarint iucundas
illas voluptates , quas ex his percipimes
fludijs. Plato etiam dicit, mathematican
difciplinam purgare mentera noltram : &
ita informare , vt ad quguis abftrufiora_
percipienda habilis arque idonea fie. we-
rum mathemata- recedunt quidem ab i1k
impartibili & diuina natura : fed excellé
riora funt quam parubilis illa fit rerum
effentia. pott mentem ipfam , qua fupre-
mum tenet locum , fecemdaria effe mache-
mata : fed perfectiora , certiora, & purio-
12 effe,quam fint , qug opinionibus
aum cognofcuntur . o
- Diuidunt Philofophi fcientiam duplie
titer : in cam quz nulla veitur hypochef :
& inalteram que Hypochefi . veitir - pris
ma illa dug nulla yettuchypotheficft , w
aiunt , quz yaiuerfaticm retum cogmitio-
nen i {¢ habee : & Qi qufti_c ad boni, &
{uuma omnium terum cauf¢ prehens
r:onem afcendie : quz cuam’ finem extres
- 1ium propoficum habet’; * ipfummet i
stum borum ., : IR
" Alteraverb, ve Phitofophirlocei s eff
i T que
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@ quz certa & definica habet principia ;- ex
# quibus demornfirac ea qua principia fe-
,# quuntur :-nequé ad printipium , fed ad fi-
PJ ném progrediair. €nm- itaque & ipfas
of mathemarica fcientid"-wtatur hypothefi-
s Dus :idcince iiferior eft fumma illa feien-
¢ tid s que nullis vtimﬂ;ypo:heﬁbus,& onk
o hiam eft perfectifitma foleniia. fiquidem_s
g vh¥tintum efbvera & eflencialis fcientia
4 rérim , per qudih brnid que fune & exi-
g fhunt, comprchendimus: & 4 qua osnium
.y relquatam feientidrum -principia dedus
¢ COMeHE ; jed v:‘:ri)sizuidemfpr iora quee
¢ fuie comnmniced! #ijs vero temotioras.
s Sicuni-ve¥o mens firpetirt raforem homi-
¢ nis, 8 furfurm ductt principia 5 aeque ex
¢ feipfa ratiénem hominis petficit » ita quo-
¢ que Apedéitica purifsima philolophiz
J parsexiftens, proxime fuperat mathemata
& in f¢-comprehendic vaierfaram rerum
¢ Mhthentdeichnlint {olutidtiems feu doctri-
§ Tiain. orfnes etiaifi pdtentias feu fichleates
§ xﬁs habvecperfititnidl | iddicindF & in+
¢ telligendi'}’ vaiij2 '8¢" mufeipIoibus- nidx
r thématicis leientijs Participat dtque edmi
| municat . Analyticant meelligo faculta.
tém, & diuifotiam; dgfinitoriam , & apo-
Fi@icahy q&;emi% feglixtibus ‘preeumsti-
btis”iikchérhieicd, quitfi dutta , & ittt
totittlRiper antlylitn -a¢ fyndhefinr; &
difjfontnis FARs Yaddin rebenter; & de-
. yoagootoo O 2 fini.
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finitionibus explicas : & demon&rauom-
bus.y qua in qugftipne erant prppoﬁta_.-'
copfirmat, dum has dg qmbus loquor me- |
thodos, rebuys fibi fubiectis re&e & bona |
ratjone accompodag s

Scopus vere, huips: feomemcg mﬂxm
tionis elementaris duplexeft = alter cpup ,
res fubieCtas, de quibusdotring inftitui-
wur, refpicit; alser vero ipfum difcensem .
Quod fi enim ses fubieétas ingueri veli-
mus : dicemug, geomatram ,-omgem,
geometricam iéq&unam inftienifle proprer
aungi ﬁgu.ras quas Corpers regniavias
vulge vocant ;. quibus mundus.confiftere
dicitur . incipit enim 4 fimplicibus ,, &¢ fis
nem facit in conttipytipne qmnquecprpo- ,
um regujarium . Atque fingula quidem
fearfim defcripst i \nshilonunus tamen fub
finern omma} g€ v mﬁ:nbni‘a g5 &
quam. yter {¢: Fatipnem hgc t; des
monflsas, s Ideaque.in fipgulis Ibris quir
dam axiflsmarunt, &ops
P s}mm Qi e, Concers

Mis ¥f : W
Blatwnem yiuerficgtis, fonfquendam..y
W&‘ A0t , con pﬁlnt- o .
~Ad difgentem_quod grivet ,._dncnmu ,
fcowm {cmc,ntq;u{n slig; vi
“"gﬂt 1) l:um;l uuo qcnqs:qa
£ ablaluct informeaur, S igahatu
: *’nvm P} mmq!s PRINCTiE RS0y
uiz
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triz dodtrinam ineueri poffic , & adfequi
quz'in hac {ciétia fune-abfrufiffima. Nam

wi ab his eleinentis’; ‘difcendi #itium s

acitint : “etiam alias pirtes hujus fcientize
cognofcere poterunt . - i

* Nam in-his traduneiir, & colle@a fune-

_ principaliffima & fimplicifima theorema

ta, 8 primis- hypothefibus maxfme cogna-
ta : atque ratione-bona’, cémienientique
modo difpofita 8diftincts ; Neque étiam

. fieri'poteft’,-yt-abfauethis, vaiiam ac mul-

tiplicemn caFterakam béfuin geotvetricarum -
cognitionem, perciperépoilinius. fiquidem.
reliquarum rcrum geoméerice démonitri-
tiones , his vieuntur eavquam ' manifeltili--
mms; & ab hi$ taoquany idminoris, ordinn~
tur fuas dwmonfifationes Jidigguerex his
minc pacet:,: quod fcopus hérum elemen-
torum Aes difcentem infornxtre imliis pri-
mis elementis o ve viriueram geométrig
doétrinaem fibi comparare poffic: & ve di-
finas mundunarum figurarum conflitue.

© gonegtradat.: - -

»- Sedwtaligeid quaeramus de: ntfcriptio-
ne; aeceffumyleyic ;: elemenitarid viidetica-
tir 4o6ing) ¢ elemchtum';. vide etiam
giamentares fibri dicintur . Sciendum ita~
qus; quod elemdtita dicaneu e ; guarim '
contettiplatio difiila R periveliqua (cien-
ti¢ fubieCta : & neceflarid funcad illorum

fubicttorum percepsriontiny copfequédam :-
w7 O 3

& per
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& per quz nas dubia , quz in his acci-,
duie-, .?oluere poflunus . Quemadmo-|
dum enim iy grammaticis fime priocjpis
prima & fimplicifima, & indiifibilia’
vtvocantur elementa : hoc eft litere , &'
fyllabz. ex quibus omnis ditio, & omnis i
coultac oratio : i3 quoque totius geone-
trize funt quedam primaria & antecedes-
t1a theoremata-, qug principiorum inftar
funt refpeétu infequentium. -~
- Menxehmus aucen dicis, quiod elemes:
tum dupliciter fumatys id enim quod cé-
" firmat & demonitsat alind : dicitur effe
clemeutum ejus quod confirmatur. ve.pr-
mum problema Euclidis, fecundi elemen-
-tum efle diciturs 84 quartum quingj. Deia- |
de ctiam digigyr slemencum-eife id quod
fimplex efh; & in quod id quod sompofi-
i efts, dintditue . Hos. f2oe saneum ijs
conucnit , quz (ojummeda (unt omnium
mMaxime prinus principiis proxima., ficusi
poftulata & axiomata, fune elementas
theorematum . Juxea hanc vere element
fignificationent-, etiam Eycladis elomauns
fumi poflunt 5 & fix etiam funt cdnleripta
& dittinGta ab alijs geomesrig faripris: &
partin geametrie, partim: fercometii,
clementa dicuntur efle . codem etiant mo~
doin Arhithmegicis elementa pumerorum
extaaut: ve & malei fueruoe qui altranomi-
<a elcioenta conferipleruge: -
: Dis-
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Difficile vero eft deleGtum facere pio-
pofitionum elementarium: & illas rite di-

.{ponere , d quibus reliquz dependeant, &

in quas refoluuntur caterz proioﬁziones .
Speciem quoque clementorum habét pro~
pofitiones :. quz aliquo vique fuam cxten-
duntvim: & fimplicicatem in fe habent
atque facilitatem. non autem veelementa,
ita & hx propofitiones ad vniueilam fcié-
tiam, eandem habene veilicatem & necele
firatem fimplicem, apertam, & facilem_.,
vtelementa . Denque propofitionss, qua

- neque longe latgque diffufam habent co-

guitionem ; neque adeo dilucidam & pey-
fpicuam habent explicationem : talcs naq;
elementares funr propofitiones , ncque.
elementorum fpeciem habent. L
. Suneaweem geometriz principia , Defia
nitioses; Poftulaca,& Axiomata. quz qui~
dem inter. fe differunt. Quandocung; enim
id quod principij loco fumitur: & difcenti
rotumeft s & per fe fidem facit: t3lis pro-
pofitio inquam appellatur axioma.vt.Qug

-eidem funt gqualia, euam inter fe fung z-

qualia, & qua fequuntur axiomata . qua
setiam communes appellantur Yententie .
propresea quod omasbus. fere:. hominibus
euam imperitis, ciufmodi propofitioncs
cognice fint : nec vila indigent. demon-
firatione. - . . .

Quando vero is qui. propoﬁtion%m -

4 it
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dit, fidem ei non habet: eamque per fe.
nihilominus tamen fimul illam efle;ponit:
& docenti concediteam : ita vt non quz-
rat demoniiritionem alicnius accidentis:

nod res de qua eft queftio accidere pof-
Et : talis propofitio, a%pcuatur-Deﬁni:io.
vt fi dicam circulum efle figuram planam,
& reliqua qug fequuncursnequg enim com-
muni notioné ablque prazceptione & ia-
ftitutione hoc prius-fcruimus; veruntamen
cum definitionem hanc ¢irculi audimus ,
concedimus eam abfqir2 vila adhibita de-
monftratione, cadem el in cgteris defini-
tionibus ratio - R T

- Cum vero fimili, ¥t antd dium eft, ra:

tione , -isqui propofitiantniatiquam wus
dic , communtraciondeam-nodimelligie.y

fiec per 18 fidem habe propofitio: nikrto-
minus tamen ponit illam 2(lt Vésam : 8
concedit eam dogendtb: eum non:eft defis-
nitio: ted taintum mibzmur 3liquid facere,
quod & ipfum abfqu: demonfiratione . fu-
mitur, & appeliatur Aerima poftulacm ,
vel Doma datum, vt petatur 3 quouis pun-
&o, ad quoduis punétum linean retam.»
ducere. & reliqua quz fequuntus . .

Quod fi vero quis dixetit , Axiomatis
effe gheoremata Anapodeicda, qux demon=«
ftrari-non poflunt , hec debent : . & Poftu-
lata efle problemata indemonfirabilias ;
nondonge d veritate rei aberraucrit. ve-

- : sum,
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rum hac: Aviftotelis,eft dinifio. Stoici au-
tem " onunes propofitiones yocant hypo-
thefeis. . . . -, =

Ditierunt quoque eodem modo Proble-
matad Theorematibus: quod problema_s
figurarum ortus & generationes conti~
neat: {eCtiones etiam 8 delineationes, qug.
in his fiunt : fubduiones & :additiones ,

- &'vtvno dicam:verbo, quamodo condti-
tuantur palfiotes ) qux figuris: accidunt..
Theoremata vero , neque ogtum & gene~
rationem:s ne?tie‘ effehionem aliquam in
fe continene: fed cantum demonfitrancqug
fingulis accidant figuris . Ideoque perpe-
tuo ju prablematibus , in propofitione_
quidem ponit conflituereaportet, aut du-
cere, aut fubtrahere: & quathis fuat fimi-
}a, azque oqerzdianem aliquam requirnit
alicuius rei 5:& effiXtionem. in fine autem
fubfingit; abfque.vilo ducrimine Openedes

_ poiffa s quia-probiematum praprium eft
facere ; efficere; opesari ita vt Poisfis ope-
-ratio , propria fit problematum . Verum
in theoremaubus io : propofitione quidem
femper'ponit : hog huic.zquale el 38 al-
terum ateeri equale . & hzc alijs+, in fine
vero indificrenter ponit Oper ‘edys. deixs
itavedeisis demonttratio.propraa fic theo-
rematams 0o -

* Sciendum preterea ; quod in primo li-
" bro-prumas & principali:fimas figufas ¢

; O 3 étili- |
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&ilineas explicet ‘trigonumingimam ,
parallelogrammum. namque in his tan<;
quan genere continentur caufe figura:
rum. 2quicrurum, wrigomim, & foafemm’
dico, & quz ex his conftituuntus figwz 5
trigonum zquilateram , & quadratum: 3
qubus figure quatier elementorum fuam-
acceperunt ‘confitutionesy.. Nam trigo~

‘a4

num ¢quilateram, proxima.canf2 eft erinm: |

dratumiverocerre. - i o I
~Weilisergoelt primilibri fcoposad vni:
uerfam doctrinam , & ad Agurarunrmun~
danarum contemplationem,atque etiam .5’
ciementarem inftitutionem : ‘qua difcipult
ad percipiendam figurarum reétilinearum
doltrinam infermantur. Dididitur vero.
ih tres partes: prime ingrigonorum genes
ritionem & contemplationem : detwde in
paralielogrammornm eodesn modo gene-
rationem & contemplatibnem:: (errio in
trigonorum 8 parailelogranmmorum s
« omparationen. & communionem-. .
Ad h¢c opire prctinm eft eire, quod
per reduttionem-ad impoilibiley demon-
rrdndi inquam illam viam & rationem ..
fumamusd ~quod: cum qQuficd pugnac
& illdd poriendo,enufque progrediamus ;.
dante m mamtfum’ incidamus  abfues-.
«um iqio falto ,~ per tllud abfurdum., &
"-eualbicns, hy pothefim tollimus : arque!
: 2 con-

clementorim, ignis, aeris:; & aqueE: qua-
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confirmamus, quod,ab initio in quaitione,
poficumfuie. e e

- Omutno fcire oportee:quod ones ma-
thematiog demonflrationes,vel ex princi-
ijs fiane : vel ad principia , vt quodam in
oco Porphyrius docet.Vnde qug ex prin-
cipijs fiunt demonftrationes: & iple quo~
que dupleces funt. aut.epim excommuni-
bus fententijs & a¥iomaribus, atque defi-.
nitiemibus demonfteationes faciung ; tan-
nam-ex ijs per fe manifefta funt , 8
fidem._per-fe habentia: aue ex ijs qug 1am.
funt demionfirata, certa, & affipmata, g,
nimeque-dubia . , _
Rurfus,quz ad principia reducuntus:&
ipfa fune duplices : vel enim principia_s
confirmant : vel eadem tollunt. quod fi
principia confirmauerint; appellantug-A-
nalyfers: quibuscopponuntur {ynthefeis :
potefbenim fieLi ¥t ratione bonay& conue-,
nienti modo , d:principijs ad quzfit inuc-
ftigationem procedendo , demonfirgnius ;
~ &hoc dicitur effe{ynshefis. Quz vero de-
monitrationes ad principia progredien-,
tes , ipfa tollunt . principia : nomingntus:
reduétiones ad impotfibile . Quiealiquid:
X ijs, quz conceflar & affinmata de per fe
manifefia fune; cuertere , aut oppugnate s
conamur hac demonfirandt ranions.: .
- Verum hze deniontirandi ratio , hebs&
etiam fvllogifmum : qui tzmen £on hivi
O -6, it
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eft, qui in analyfi fuie ;>fiquideny in redu-
ctibne ad impoflibile , copula fie per fecit-
dum modum fyllogifmorum hypothesico-
rum:. Vtexempligratia . St trigonorum.
duos angulos zquales habentium,& vhum
Jatus vni lateri;angulos aeqlualcs continen-
tium zquale : latera zquales angulos fub-
tendentia non fuerint 2qualia; tum torum
erit zquale parti. fed hec fieri nequit, fu-
blato 1taquee abfurdo, voncluditur 1d quod
confencaneusi eft principjjs s quod his po-
fitis ; latera 2quales angulos fubtendenua
fint gqualia. - - “

Vnitatem dicunt effe punétum, quod
dari & poni nequit: pun&d vero dari pof-
fe & poni. Verum pun&um imaginatio-
ne concipitup . & quafi in-loca aliquo fic
& materiam habet iuxta intelligibilem s
materiatm. quare vnitas poni-non potefl,
vt ea que inmmateriata off , & extra om-
nem-ditintiam, omrieque jnteraalium_s .
Sed puudtum habet in Joco aliquo pofitio- |
nem, tanquamid quod in finu & grenuo
phantafiz inditum & impoficum eft . Du-
plex vero eft punctum : aliud quidem fu~
rhitur-per {e : aliud vero in linea , ve fic
tanquain finis & terminus linea . folum o
& vnum exiftens , . nec:torum habens, nec
partes : & imitatur fymmam rerum natu-
ram ideoque proportionale eft vnitadi :

¢a verobinagio : fuperficies ternario .

Spe-
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Species lineg duplicem habet poteftatems
impartibilem & partibilem. quia pun~
¢tum habet in fe; quodimpartibile 8{t:8
intesualla qua parcitionemadmitgung. Ry <
thagorei dicune, fuperficiem ternario €6~
uenire : ideoque omnes figuras in ipfa de-
feripeas . primam caufam habere terna~
rium numerum . quiacirculis principinm
eft orbicularium omnium , occulte in fe_,
habet ternarium : racione habita ceneri ,
saterualli , &.ciicumferentig. trigohum . .
vero principium teaet.in omnibus figuris:
rectilineis : “ideoque maaifetum-ctt, quod .
Omnino ternariv conteniat muneroxk fes .
cundum eum formetur . vaum dicitur effe
terminus & finis atque jafinitas, feu infini- -
tum ; omnes entm res ex husvaiunear o !
- Sciendum-elt, quod locus circa vaum_ . .
punétum’, diwdaturin quatuor angulos,
rectos :: & raneum tres figura, gquilatere .
& =zquiangulz locum circa. vium :pun-
¢im. totum complere poflunt . trigosum .
inquam & tetragonum, & hexagonum ..
fed trigonum fexies fampeum. fex enim di- ,
midia-voius anguli recti, faciunt -qua- |
tuor rectos . F-chagonum- vero ter fum- .
ptwm: fiquidem quiuis angujus hexagoni- -
" cus eft zqualis vni_angulo recto, & rertie
parti-, Tetragonum denique quater fi fu- :
matur, locum totum circa vousa punctum |
complebit . quia voufquifque angulus te- -
3¢
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tragonicus rectus eft . Quapropter fex ri-
'gona ¢quilatera inter fe concurrétia, com-
Plent & efficiunt quarnor angulos rectos :
& quiatwor tetragona,arque tria hexagona
adem preftant. reliqua vero polygona,
@ut-excedunt quattiar rectos,aut ab ijfdem
‘deficiunt: fola vero ifta tria,trigonun , te-
wragonum,.& hexagonum, zqualia Gupt
puxta Emdlc‘los numeros . Ex quo wanife-
t‘:-um t 3 qued retitudo angulorunt ;- co-
sgnana fit 2qualitati . Similretiam ratiove
{Hirmlitudofini & termino ¢ ditimilitudo
yitfinigad,aut infinito. giod cnim in quan-
‘witatibus eft ¢qualitas: id in qualitatibus
«ft fimilitudo . e

Quoniam anguli. re&ilinei éonﬁﬂuntr

{-cundum finitum , & infinitcum : idcirco
detiina finka angulum  determinar  ge-
Atum : quivius tantum el , & zqualitate
comprehenfus , perpetuo & femprr Itas
yt neque augmenrum , neque decremen-
gum recipiac. fed altera doctrina de infi-
pito fecandarium tenet locum , & binarie-

conuepit : atque duplices facit anpulos

prater reCaum, inzqualitate juxta maivs
‘Be minus diftin€tos . & fecundum id quod
,ngis‘atguc minps in infinjtum moucan-
aur . 1ta "or alter magis & minus ohiiquus
fiac. alter magis & minus acucus. atques
in rebus nacuralibus , fubfiantiz accom-
w.odarer ipl3 reftitudo , quia candem de-
: ) e fini~
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finicionem * & eandem effentiam femper
& perpetuo retince. aceidentibus vero. an:
gulns obrufus;& acutus. hi enim recipiunt
maius & minus , & mucanturininfinitum
vique , neque @b ewmfmodi ceffant muta~
thDCJ. AR f i

. .« Perpendicularis linea retaeft fymi)o-

lum ftabilitatis & puritatis,atq; non colo~.
rate porentiz , & cius que minguam de~
clinataarque fimilium rerum . it etiam
fymbolum diiunz & intellectualis menfu~
raoquia por métas perpendicuiares , fighs
rargm altitudines - meriwmr : facta ratione
ad redtum angulum, czteras figuras recti-
lineas diftingnimus & definimus. auz pet
fe indefinite funt , quiz exceffu & ‘defeétu
bonfideratur . vnaqugque enim per fe.dn-
finrgpelt. | SoTno '
: “®mne probirma , & omne theoremas
perfectum & abfolutant,omnibus {uis par-
tibus’, hec ormmia in fe babec. proeafin, e-
&efim , diorifmum. katafceuen,apodeixin,
& fymperafma. Ex quibus propofitio qui-"
dem fubiecti & dari , aliquod quefitnm_,.
psoponitatque piopafitie perfecia, eadi-
cicar ,  quz'ex dato & quefito conflat .
gluam- neceffario fequuntur dari explicasio
qirefitiexplicatio’. nam eétefis, ipfam_,
datam per lg feorfim fumic & confiderac;
acque ilind preparat,ve qugttio.de eo fierj
poffit . Diorifmus vero,hoc eft qu;lgui ex-
. puca-
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plicatio, aperit &-oftendit {nodnain fit
quefinim . quando vero prépofitio hzc
duo-non habuerit, datum inquam, & qua-
tum; tum neque dati, nempe quefin,
cxplicatio erit .; Nam fi propofitio ¢xem-
#l1 gratia dicie:  inueniendum effe hoc ,
frmpliciter dato aliquo , quidnam- cxpli-
cabit explicatio’dati ? aut quid explicabit
quafiti explicatio? Katalceue hoaeft de-

, Hineatio, ea qua defimt dato, vequod in
quiftione eft inquiratus,additi. A padeixit
ot demonfiracio , artificiofe ex jamoons
ceffis & affirmatis minimeque dubsjs,pro-
bat id ineffe rei fubietz , quod in quaftio=
ne fuic propofitum . Conclufio rurfusfe
conuertit .ad.propofitionem, camque res
petit: & corroborat. atque confieniat id
quod demonftratum eft. Atqui omnespros
blemarti & theorematum pdrtes fuse’hs :
qua vepo maximeé funt neceffriz; & finey
quibus effe non poffine, funt he. propefi-
110, demonftratio, & conclufio. Neceffe»
cnimtft, vt prius fciamus quid in quattio-
nem venerit : & id poftea demonftrandum
oft per media. randé quod demon@catum
«ft cociudituri:aeqsex his eribus ve aliquid
abeffe poffic aut defit,nunyuam fie, relique
tI¢s vero parges,fapius non affumitur: fed
2hiquando cit veilitasé 82 neceilicaremanul~
lm habene piztermistuntur. Nam diorifs
w8 & ¢&efis,. in hoc problemase né fups.

. Seprem
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- Septem funt trigonorun fpecies: nempe
zquilaternm ;- deinde gquicrururi triplexs:
vt orthogonium , oxygonium , amblygas:
* pmimtn. tertio fealenum: fimili ‘ratione &ri-
plex, orthogonium, oxygorium,& ambly-,
goninmeays . AP RN c Lt
Problemata s qua proprie problemata
funt 5 alia quigom-cafum nullum habent:
alia vero plures recipiune cafus , fienei &
theoremata . quacunque igitur eandem.»
" vim 8 poteftatem habent ; qua per plura
diagrammaca: (¢ extendit, & -mutat fiias
pofitiones.; jta: tamen vt cadem demon=
-ftrandi retineaour ratio. tiufmodi inquany
problemta dicuntur habere cafus. quz-
eimnd vero vnamuhabent pofitjonem , 82
vt idelineationems , appellantus dprota
hot it problemaca. fine.cafilnmis < Hinc ca~
fus per fe & fimili<onfideratians, in om~
- hibus problemahus. ascidunt-in,ipfa de-
Ifgatone.: S .Lub Lo
- Daca’y .quatuor dantur. medis , Aait por
fitione , vecumdico , ad hanc lineam re.
¢tam , & ad hoc puntum quod in ea eft»
ponatur angulus. Aut. fpecie, vt cum dis
- cirgus: fit angnlus datus reétus, ane acutus,
aut obeufus, aut in genese reGilineus , aut
circumferentialis , vel etigmr mixeus. Auc
magniudine , vt cum dico hunc angulw
huius angali dupluneife; auc viueral
& zenerali-appellauonn maiorem vel mi-
norem. |

—eaainnl
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sarems . Aue ratione 5 vt cum dicimus ter-
tiani gue dimidiam reéti partem . & ficin
caereisiins . - o .

--Hypothefis &-antiftrophe fic apud-geo-
metras {umuntur. ve fi proponatur trigo-
pum zquiciurum: & geometra demon-
frer: 1d-omni trigono zquioryro , angus
losad bafim effe inter f¢ aquales : & eft
hypothefis . Antiftrephe vero,eft s quando
dicimus trrgonnm coius anguli ad
fint inter fe:izquales ;. eff gquicrurum s ,
Abiud exemplum . Hypothelis eft:quando.
quis ita propofitionem infkituit . omnes
trigonui, cuius duo. anguli funt xquales :
ctiam latera xquales angulos fubtendentia
habebit zqualia. Antiliraphe vero: ogane
nigopumscuius duo lasera fupt zqualiag.:
euam aneulos habebic , quos &qualia ta
?atgra' eonqincat,mqnx SR bus

ciegdtmrquoque. oft, quod eX omn,

figuris rectiliness , folum & vnicum qua-
dragnim, Jatera haber dmnia zqualia , &
cmpes angulos reétos . ideogue rer om=
nes: as re@ilineas principem tenee Jo-
cum. Pythagoricis diun:is ailimilatur cor-

oribus: quia Joco & ordine co eft,ve non
coloratum & fucatum fic ; fed firmum &
fabile. & quod imitetur ffabilem illam
potentiam fuz xqualitace laterum , & a0-
guloram rectiudme. nam motus ingqua.

Licati 5 fleuei flawns 2qualitaci conuerae: &

[2 4 »
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© X motu naf¢itur inzqualitas, ox ftatu -
qualitas. T %
Roftremo & hoc annotandum eft > li-
nedy infinitars, nequé multiplicationémy,
neque comparationemns admiceere , cuthis
aleera linea. qua enim eiufdem generis
nonfunt : non pofliint rationem inter fe.a
bere, propterea quod ratio fitdua- -
= pum eifdemygeneris rerwim alis . -
qua inter fe habitudo. vt fiv -
nitz linez , ad finicam. -
©- . lincam; 8 fupes= .
ficiei finit®,.

- finitam fuperficiem_as

. & in czteris €o-
e ' demmo~ 1/

" do. /
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