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AD LECTOREM.. |

=X £ N .E & abunde fatj"sfe-,

9 cit Clauius fludio mathe«
matica atatis fue ; guandq
Sl [cientio omninm candidif-
fima adeo iacebant inculiz , atque ne:
gleite ; vix-bt nomen Geometria .pu~
rioris extaret. Audichatur quidem in
Scholis, & in Pofterioribus ab Arifio-
tele fapins repesebatur geometricam
illud,qud afferitwr; Tres angulos cu-
infcunque Trianguli 2quales effey,
duobus teQis: ¢ fortalfis nomen tri-
anguli.adbuc agnofcebatur ; fed quid
' ¢ffet, tres angulos effe aquales duobus
refis, vixerat qui explicaret, & for-
taffis nemo qui demonfiraret . Eadein
. voces feriere quoque nop [emel aures
1 Clanif dtque ad Geometriam iam olisiz
N T 3 aNa-



a Nutura falias etiam buylnefanere :
non'enim fonog fed wwerborum fnifum,
atqiie fEnientiam perciberecupiehant.
Duave iam din multumque Jolicitum
tandem P.Petrus Fonfeca , quo tunc
Conimbelc Dicbagne Ha¥ire in

Pbhilofophia (& cuius mibi poflea ad-
iitinm buins fecnl cdm’igf Intkrefy
[feesiequijs Olyfsipona’) extk it -som-
munem Collegif bibliothecamiad Eu< -
clidem itlfe iats din laritansens s 2he
femqune Bofpitem ausde  exprtantem
amandat . Negue opus fuit longo cir-
cuitn t vitro- flatim: feipfum [naqne
ci obinlit obfequia Exclides; tredecim
Elemennorum libros cordm expandit,
Propofitionem Arifiostli ita , vt dixi-
mus , familidrem , ad trigefimam. fex
cundanm primi libri legendam prebuit,
leitam explicanit , eanrqne vationibus
adeo enidentibus confiymawiesnibil vs
amplius dubyj fupereffe videretur.0b-
Rupuit primum Clanius tantam agno-
[eenis;in re tam difficili.faciitatem, &
‘claritatem tantam (n tants ofcuritates
- ‘ coque
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eogue. flatim amaris affefin Enclidem
complexuseft, vt eins amicitiam nun-
qnam-ampliusdepefuerit,immo id om=
i conatu prosurarit,enm. ut locum ob-
tineret.apud omnes,quens apud fe am-
pliffimum inwenerat.. - . - »
Nihiligitwr cunatus,.illico ad in-
Paurationem Geometrie iacentis. fefe
accinxit; prima eins fundamenta ac-
cxratiffimé vecogmouit s infirmsiora no-
uis fubflrutionibus corroboraniticol-
lapfa reflitnit; &rquicquid feré Elemé-
torum seperit ab alijs additum,id om-
ne guamdiligentifsimeé.duos intomos
diftrib®t: veque Geometria qnampyi-
mum [uccurreret,deditin lucem vtriq.
deditque itexum iterumq. copiofiores .
Quo autem bono,quone Lellorumeme-
lunsentosuon dico:illud cevenm efl, fla-
tim venufliorem folidioremq. compa-
* raiffe in publico Geomatriam «Deme.
fatebor libemter , eins me letkitatione
i acquifiniffe, fi quid bifce in Difeiplinis
 affequuins fum’, & puto, nifi mea me
wfallas confeciensia, aliquid epiam animi
o . Jui
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Jui in me transfudiffe ; vt ipfe quo- -
quein bec findia aliqnid operis cona -
 ferremsrerumq. mathematicarum fin-
diofis, fi quo modo poffems;prodeffem.
- Sed ante omnia-vifum efk . fubueni-
ve, non tam aliend guam.domeflic ne-
ceffitati 5 quam nemo efl qui non agno-
Seat . Nam [ine fundamétis, fublimio-
ra prafertim adificia quis diu fiare pof-
fecredart Commentarios Claunij omnes
commendant :. fed quotus quifque cft 5
qui eo fruatur,quem commendat: Non
quidem dezrant uisentc' adbuc Cla-
wio, Claui: fed eo iam ante annum fe-
ptimum [upra decimum fublato € vi~
wis, librorum etiam capit fentiri penn-
wia s eftquefpes perexigua editionmwna
veflbumaram. - o
" Refte igitur: Germania Exclidem
denuo Latinym fecit ex Graco. Duas
Cum.omif3is iiss qua Tarius attingum-
tur in Scholis, ea faltem alimenta qui-
bus Geometria iunior nutriri foletspro-
widit fibi. Idem fecit Ferraria. Juin
& Neapolis,&r ¢cusm Neapolivnjuer-
‘ ¢ _ fa
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fa Scholammbemasica fimilibus fub-
fidys foamviellent leuare egcflatem .,

- Ego Romam-& Romanum Gymna-

fium appelie 3 qued. kicet prater Cla-

- wit in-bis diftiplimis Doltorem alium

neque debear adwsitrere; weque admit-
tats Clanigbum tamon aliguem traéta-
biliorem optimo iure exoptat .

" Dyaveve:defiderijs, né dicam que-
velis tam iuflis , tandem finis impona-
Ton; oM ipfe -quogs ‘wobis proferoin lu-
cem Elemeniorum Euclidis, & Com-
mentariorum. Clawsf Compendiokum :
nésmirnm fex libros priores , cum ali-
yua parte vndecimi : hoc eft 5 eaque
guotannis audire confuenifiis . Atque
ira nomerib quod & Germania , Belgio
alsffq; partious etiam Italie buisfmo-

. di Auxilia enocetis . Domi babebitis
- Clauiolamyquem defideraflis; habebi-

tis etiam foris,qui vos vbigcomitetur;
quine andita in.publico,vepetat in pri-

" uato,&r paucioribus referatqus pluri

3

bus werbisingefferat Clainsmaior .
Necquevideri debet alicui falinm
- ‘male,



;hale, quod hic prepofitiones demon-

firationefq; recitentur Rylo non proz-
fus Clagiano . Nam bac [unt propria
-Compendiorum yriuilegia. Certe bre-
sior eft s & multo clarior Propofitio,
que fimul propowitur & fimul per fi-
guram explicatur . [ta Pappins dle-
xandrinus in fuis Collettionibus , itg
-alii complures magniGeomeira . [m=
-meClanins ipfe boc ipfum facit imme-
-diaté pofi Propofitiones abfoluté por

" Jitas, antequam demonfirationes age
grediatur o
Numerus wero Problematym asque
“T beorematnm omnino fuit retintdus
‘ne citata d citatis difcreparentinon ta-
men opus fait: obferuare ovdingm -in

" omnibuseundem. Sakens in quarto li;

broyubi sgiter de Infariptiovesdr Civ
camferiptione figuvaruns, medins fuit
aliguas coniungere; quam fepardye, vt

praxes s demonfly ationefgueomyibus.

- effent communes-s LT
Denigue boni , vt [pero, conficler

Clanins maiar, ¢ veniamdabuut fr-
. : - dicfi
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" diofi Leddores ; fi.wno alierone in doco

Clanius minor. demonfiratiunculam
aligquam fuam fubflituit non fuz ; vt

factum eft ad primam , & fecundam
-undecini : qua quia alioquin videban- .

swy: vrgeri variis inflantiis , indigebit
aliguo. fuccurfu ; & quia per fe [ant
notiffimz » & in pracedentibus libris
Juppofise,poterat ctiam penitus omit-
ti. Sed: de buiufmodi iudscent Doltio- -
res . Ego id praflare Dev adiuuaute
conatns [um, quod Studiofis vtilc,gra-
tumque fore, &-finceritnti Geometria
vonfonumexiftimani. . .
- De Problematibus id folumpofire-
mo Joco aduerto 5 nom:effe quidems hic
tratlata pro dignitate  fufficienter ta-
wsen que ad vfum quem babent in. Elc-

- mentis,quizin eo potifsimum cofiflit, vt

omnia slla_gue ad domonftrationen:
T heorematum affumuntur, certa fint,
& explorata . hoc eR, vel ex Princi-
piis » vel.ex aliis propofitionibus pre-

. monfiratis dedutta .

-

Cum verocadem Problemata tra-
TR T &an-



&aﬁtnrﬁer [e; & gradia fuistoneali-

ter fe babetcorum tyaltatios T nne. ¢«
uim Geometra non debet effe tomentas.
moftraffe unam viam, eamq’ qualem-
.cunque ;- fed debet circumfpiceres &
tentare qlures aditus. , & ex eypmibus
Semitisillamfeligere , qua playins:.én
compendiofius s ad fabutioncns Pitbie
matis intelletinm pyatticwm dedaoasy
Ture igitur fuo videntur. Problemaia
poflulare Opufculum fuwn . Et fave
per me obtineat licet, dnmodo per gra
siam cius liceas, fine quo nikél licetqut

fi,ut capit fauere tmehoatisy. fic hene

faueat progrcfsibas, fieri porerit vt boc
Opufecultim, quod-iam: fatishriwmlefks
& nON taMm PYIIAM QRIS TNAM, Pris
mum effe pofsiz praprio ex Tspulo v e
X CHUMCETaALioNe Joqnentisinin,. priein
pinm fist aliorsms 0
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EV C L I D IS
ELEMENTVM
. PRIMVM.

.DEFINlT!ON.ES.

i
|

Qudm: -uocabt(la Artis y & Termix
( i in Elrmcnm vfurpati ex-
o plu:/mtur .

¥ Efinitio r.Pun&um., e&cluus
1
Y| pars nullaeft .

E12 Linea,vuius tantum dzmen~
A | fionis fecundum longicudinen
capax. .

3 Lmea' termini [unepun@a.

‘4 Linea retaefl, quz ex zquo fua in-
teriacet puncia .

. Secundii Axchxmedem eft minima easis
- .que terminos habent eofdem . hoceft ,
breuifsima extenfio inter duo pundta.

§ Superficies eft duarum dimenfionum
fecundum longitudinem & lamudmem
capax .

.6 Superficiei autem extrema funt lmee.

 dre—— -

7 Plana fuperficics eAt.l > Quz cX Zqua

fuas,



PR
~

\

2 Elementorum

fuas ineeriacet lineas.
Secundum Hebonem, cui omni ¢x
congruit linea retia. '

8  Planus angulus eft duarum linea;
in pland concurrentium , & non 1r
retum jacentium ) ita vt vna ve
concurfun 8 Jecyndim ‘netucam fi

. Protratta non continuetur cum alce;
alterius ad alteram inclinatio .

9 _Regdtilineus angulus ett, quem ©
Ritnune linez ree. -

10 Angulussefliclineus re€tus eft q
facit linea alteri lineaiafiftens, &
vtramque partem &que inclinaca, &
les linez dicuncusr fibi mutuo perpe:
sulares, .. ... % S

1 aOb:ufus angulus el quizecto m:
'c ” a E .

12 Acutusqui minor recto.

13 Terminnselt, id quod .alicuius

srenwmeft. :

14 Figura eft, qua fub vno vel pluri
rerms contunectur . .

As - Circulus eft figura plana, vnica 1
compsehenfa , qua peripheria agﬁ
tur, ad quam omanes recte£X qu

-punéto edutz funt equales,

16 Hoc punctum centrnm circuli ve
tur. .

17 Diameter eft,quz produtta per«
trum diuidic r.:im.ulm'nbifan‘am§
18 yr
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LibesPrimus . y
18 Vnde femicirculus, eft figura con-
-tenta diametro’; 8 femipheria...
19 Re&nhnwﬁgum {unt,qaz re&ns I~
neis continentur .
20 ‘Trilaterz, que fuberibus . * +*
2R (&:&nhzem, que fub-quatuor.
22 Relnjuz vocgntur mhultilatera.: "
3 /Equilaterum triangunium-eft 5 cqllod
tria habet Jatera gqualn .
24 liofcles quod duo -
25 Scalenpm quod -omnia -ria -habes
Jnzqualiz . -
36 . Reftangulum tn:mgulum cﬁ 2 3uo,d
habe;«nngulum reCtim?:
17 Antblygonium qubd haber nbtufmn .
38 Qxygonium quod omnes acutos .

Ay andxammetguodxgpdatenm,&

re&;ngnlum eft .

.30 Altcra’parte Jonowr figurd eft ye-
&angula non zqudatera
Porteit vno ngmine vocari Oblonga, s
vel Oblongum .

3: RhOmbns Zquilateraeft, non rectan-

3% Rhomboldcs habet latera . & angu-
t ‘los oppofitos zquales', "8 heque quu-
[ latera ett , neque re@angula .,
33 Reliqui figure qua nlaterz Yocan-
tur Trapezja.
34~ Parallelz reClz linez funt , que cum

! " in codem funt plxno,quanmmcumquu

3 pro:
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4 Eleseentorum
Pprotradz, non paffunt concurrere_s .
35 Parajlelogrammum cft figura qua-
?r;lateta hagens laccra oppofita pax.11~
ela
36 In pa,rah;log;amp p) opoﬁnoms 43
dugrparallelogramma AHGE, GEDI,
diepnruy, circa, digmetrpm A D ex:ttc-
L xe, &aseligua duo HCEG " GLBEI, ,
vocantur compleme .

I’ETI&"JO'.NES jbu PDSTV- |
LATA. TN

Sunt propof tmpes m‘a&’zw.o@‘ fup-
i pmmunv.tpnﬁ: nom.;. v

Puhdto ﬁdp n&lim, Igce,at ead
A rétam ducé‘re id quad fie :;g'co- '
ccpiongip-breuyfime exesnfionis.” * V'

“» Eclineam retam _quancumlibet pro-

ducers .
"3 Ttem quouis centro , , & interuallo gi- ‘

~ dem centro apphc'tto, circulum des
feribere . _ ‘

AXIOMATA [iv ixoxrhcuu .

Sunt Prapofitiones [pecwlatinas guia non in-

digent demonfiratione .

Ve cidem zqualm > mter fe fune |
zqualm‘ -

2 Si
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Liber Primus.. = g
Srzquziibus adx)cxanmr tq\\aha_.- ’
: 5umz alizg.s +
a2 8t zb wquahbus abx)crantlu' zqnaha,

- remanent ¢qualia.

‘4« Toz 11131:} xum. azquahbns‘ fadunc

inzqualia,

s _ Aequalia ablata éx mzquahbus re-

‘ .hnquun: inzqualia: -

6-7- Dupla vel dumdm einfdem s hml

' zquaha . ;

8  Quaz fibi mumo wngruum ﬁmt x-
-quahia i debetautem talss' congruemxa.
‘conftare intellectui .

¢ - Towm fua-parce mamscﬁ:.

30. 11, Duz rete concurirentes’, & fer
mutuo fecantes , non hakent ahquam..r '
p;utem communem .

-QOmnes tb&»anguh fune xquales .

13 E¢ Blucidis 1. ponitur ad propofi=

+ tionem 28Jfine qua non potcﬂ uﬂicuen-
- gepconcipi. .

14 -Dnz linee refte pbﬂ'un xdemcon.
- flitueréanguluin ; fed non ¢ audcre fpa-~
tium, aut confticucre figuram .

'u. 18.. 1718, NOn ﬂmt v-fut mElcmen-
© tiba.

B (f)mnemum eft zquale ﬁas pambus
- firtul fumptis S 18
20 - 8i tonim thtius eﬁduplum,& sbla-
tum ablati ; éiam teliquuo eft duplum
nhqwi Sﬂﬂm amioma nonelt ngcels
A3 - fa
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6 Elementorum -

fariim, poteft enim cius loco citari tg.
quinti, cuius demonfiratianes non de-
_pengdent. ab alijs libris pracedentibys «

DEPROPOSETIONIBYS
. o _in_gcnere}, e

P Ropofitiones , vel funt Fhooremara »
vel Problemta . illa verfantur circd

quantitatem abftractam fpeculatiue ; ilT .

- praticé s quiz habant pro fine aliquod

opus incelle€tuale 5 .circa eandem quanti-
tatem abitraltam . Etita {umpte propo-
ficiones fungproprid Mathematicz; & pu-
te Geomertice. Ad Theoremata reuo<
cantur Pronunciata; ad Problemata.Po~
tulata . de quibus fuperius . :
Problemata qua fiunt per inftrumentz
non fung pure Geomeurica; poffunt tamegn
aliquo modo dick Mathematica .faltem
illa, quz veuntur fola Regula; & Circi~
oo Hacenim duo inftrumenta fundane
tur immediaté in poftnlads , hoceft infi~
néarela, & cjrculart., . . ,;

. Eodem poflunt reduci etam .ilfa in~
ftrumenta quz fiunt per Regulam & Cir~
cioum ,, Reliqua vera: seferaptur ad Me=
chau ica. ex quibus'aliqua funt quidé vexas
fed aongdum. Geometricé deruoffrata; alia
falfa,vel faltem dubig, qua cameni fubinde
admittitar,guia vﬁ&uﬁd@ccrs fenfyi.

! ! €=

—— e
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_ Lsber Primus .
Denique tan.problemata s quini theo~

. femata proponuntyr aliquando. nomine

Y

Lemmatum , quz premictuntur vel fubij-
cuntur propofitionibus : principalibus ,
quando funt neceflaria, neq; poffunt com-
mode citari,

PROPOSITIO ;. PROBLEMA 1.

Super Aata linea A B, trian gulum aguilgs
. terum deforsbere. - 0

Entro Ajinterual~

4 lo A B, defcriba~
wr per 3. poltul. cir-
caulus CBD; & cene
tro B eodem interuale
lo BA.alter CAD,
Fcans priceemy. 2. in Cs & ex C,ad A,
B ducantar C A, € B, perpofiul. 1 Di-
¢o erizngulum ABC eg-z uilacerir. Eft
mim A C,2qualis A B, & B C, agualis
eidem per definitioné circuls; ergo aqua-
Ies inter fe, per 1. pron. atque-adeotrian—
plum A B ge& @quilaterum per def.z 3,.

PROPOSH 2. PROBL- z;' .in

dd datum pundum Adata B C ponere li-
neans aqualem .

k4

| A 34 PRO-



8 Elementorum:
- PROPOS. 3. PROBL. 3.

-Ex maiori A X . minori BC dqualem
: abfcindere. -
. P Er-precedentem
defcribatur fupra
A C, triangulum z-
quilarerum ACD; &
cCerﬁzo L9 iute; ulal)o
- s per poitul: 3.
I ci.rcuhlx)s.c BE fecans
protractam DC,in E.:8& rdrfus centro B,
mteruallo D E alius E G fecans prorra,
GamD A inG. & tertius G I, defcri=
ptusex A, interuallo A 6, abfcindar ex
AH,reétam A 1. Dico A 1, zqualem ef~
fedawe B C.Reteenim A, el aqualis
A G perdefinitionem circuli; A G equa=
JisCEquia DE, D G funt ¢quales per
eandem definitioném circuli ; & ablate !
' D A, D C funtgqoales per def, trianguli
aquilateriergo per 3. pron. A G,& 4, eft
xqualis CE. Eft aweem cidem CE , pex.
def.15. zqualis B C, ergo tam A I, quamy /
A G; lune zqu_;qicsiyﬁﬁcg B
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Lok,

Lrberl‘nmu:.
PROPOS4 THEUREMA:

Angulm 4, ﬁt qu:h: Angulc\D & latus

. A B,a ,unle Ingeri D B, &> 4 C.ipfi DF:
: Bico bafim BC 5 apualem effe bafiEF ,,

L trianguiom &, equale triangulo H ,

L g -mgulum. B angalo E, quibng eppontine
l 2ur aqualia latera AC s D F 5 (& angu-
' - dum Cy avgulo F, qibus: opponuntur, reli-
gu durlama aqmlu A4B,DE. .

F A&a enim fuper.
pofisione , AB
cougruit D'E, & ane
s ¥ gulus A', angulo D 5
' ' & confequenter latus.
A C, lawn DF, ‘propterea quod omnia
- ifta fint gqualia ex hypothefi.Ergo & bafis
. B.C congruit bafi EFs triangulum €5
- ma lo H'; angulus Boagingple E, 2. C
: . & ideo ompia nﬂa Tunt inter fc z=

quzlaa BXS PR - e
BROPO& o THEQREMA 2.

!
I-M ﬁ::guh bmndc f fintque:
) Hu nd D; X wienmgne s Divy tam.
~ anfidos AB C, ACB, guim DBC, zcs.
Jﬂmdtlu, I X PR T
B T T S A P

Loy A g " Per




10 Elementorum
. Ertertiam fiac AE 2~
RIS ¥ ths ADiﬁC&N)tul‘r
& que per poftul.1.C D, BE.
runtque.per 3. pron.etiam
- Y BD, CE zquales; & in.,
triangulis' A B E, A CD ecruat ¢ircas
communem angulura A, latera lateribus.
zqualiz. A B, ipfi A C, & AE, ipfiA D.
Ergo per 4. Balis: BE , ¢ft zqualis C D;
angulus A'BE,anguo A CL), & AEB,
angulo ADCRurdas ax triaogulis BCE.
CRD circa squales angulos E & D Latus
B E cft ¢quake 1ateriC Ds& G E ipfi By,
- Ergo pereatidem sdanguiu€ B CE ;. eft
2quahis C'B E s 8¢ hi funrduo angulr in-
fra bafim BC: &angulas €B D, &hi
fublati exzqualibus A CD, A BE relin~
qumt fupracandem bafim zquales ACB.
ABC. - Cor
. Cqrol2. Hinc patet trianguium zquilate~
gum efle zquiabgulum:. . - Lo o ow
o R P, e .'3(}')“L1"rf) T

PROPOS. 6. THEOR, s

rgulus-ABC, fii equulls: AT X il Bico
 latera AC, A B.offe aqualin, _

@ Tenimeffne inequalin, goﬂ&-
- wX-ferhper ex.maiori v g AB; ab-.

f\\ fcindi BD zqualis mitori A Cjut-
que ita fieret triangulum. BCD, z--

3 < «on quale.
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Liber Primus . It
quale eriangulo A B C, per 4. quia circa
&quales angulos DBC, ACB s [uml_atera
lateribus zqualia . -

Coroll. Exgo manou!um zqumnoulum »
erit quoque zqudztcrum

PROPOS—7 THEOR 4

£ D fiz qulu 4C & BD, ¢gmlll.f fit¥
#ontermine £ C; ¢y AC, BCy conneniant ad
€. Dico reliquas A D. B D ad par1és C, mow
mu:mrud alisd punum.,

p  Aliter.. ; -

: ' Triangwlis A C.B, J by
1 fit communis bafis 4 B; &

o 4 Dy cqtuh:d C,é& 8D,
» ipf BC.. Dico AB D, trans
fiarums in alieram partem.>
coinvidere prorfus cum trians:
o4 BC.. :

" Euclides preemittit hancpropofitionenr
o&auz , quanr Proclus ita démonftrat, ve
potius o&t3ud praluceatfeptimz «

- PROPOS:8.THEOR. 5.
Tatws AB, fiv aqnals DB, & AC , ipfi DC,

necyon bafis BC, bafi B C.'Dico ngnlnm
A, equalem effe angulo D..

I N:elhgzntur coniunéta ad communem
bafim B.C icave lawa zqualia fint.
A etiam

T —— T



12 Elementorsm .
etiam contetmina , fed ad partes diverfas,
neCtaturque A D, quie veltranfie per C 5
vtin primo cafu; vel cadivmter B C, vt
i fecamdo; - vel extra, vt in tertio. I pri=

' dmo propter zqualitatem laterwwn B D,

BA,anguli A, D funtzquales
3Z ¢ per 5:lnfecundo,& tertio pro-
ter zqualitatem laccrum AB,

¥ D tem laterum C D, C A funs

- _ACA BD, fune zquales anguli B A
B C D, BDA; & propter aqualita-

. uoque zquales anguliC DA,
B@Q 2} j{l D. Ergo in.:%:gundq cafu -
‘. |

totns angulus BAC erit aqua-

Tis toti B D Cs & 1w eertio reliqyus angu- |

us B A CreliquoB DC. o

" Coroll. Et-quia circa anguloszqualesB
PC,BAC func latera lateribus zqualia :
‘erunt per 4. triangula zqualia; & reliqui
anguli reliquis angulis , fub quibus Zqua-

Lizlarerafobeenduntue. - -
AD'7. PROPOSIT. '

= vp Y N feptima ponunesi ea-
¢ \D I dem quz in oltaua. Ergp

Wy

g eruneanguliDAB, DBA, 2-

. Erideo in fuperpofitione fibi
- B w0 conguuén,& laasAD,
S coin-

in triangulis ABD, ABC -
uales angulis CAB, CBA. -
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Liber Primus . 13
coincidet cum AC; & BD, cum.s
g C (’, atque adeo punétum D, cum pun-

0C. -

PROPOS. s: PROBL. &

Datum angulum vellilinesm B AC , bifa.
rizm feeare ‘

Bfcindantur per 3.zqualas

. A fI_AAD,AE,“Slci'uprgl.)lli

" at T I. trianguium ulig=

. teruﬁle DEF. Bico A'?Fq fatif-

L - facere propofito. Angulusenim

B ¥V € FAD,eft gqualisanguio F A

¥, per 8, quia duo latera F A, A D, fant

equalia duobus F A, AE, & balisFD,
baiFE.- ‘. '

PROPOS. 10. PROBL. s.
Daram reitam 42 bifariam [ecrre.

@ D Eferibarur per primam_s

¥y triangulum xquilaterum

“/ + \_ABC, & re¢ta CDlecet perg.

A= Bangulum C, bifariam. Dice

eandem CD, {ecare quoque bifariam A B.

eft enim AD zqualis lqu » per 4. quias

circa zquales angulos ad C, funt lacerala.

teribus aqualia.

T PRO-

P



14  Elementornm
PROPOS. 1. PROBL. 6.

'  Expanito C;rells A B, erigers perpendi.

exlarim -

& Ccipiantur- per 3.

AN .. A gqua}es CD,CE,
y\ == & D E I, fit per 1. ¢qui~
A>T laceram .. Dx'cl:)o-F C,efle
Perpendicularem . hoc eft augulosad C,
¢ fle zquales, idzoque per defiur. 10.. rectos..
Sunt enim duo latera C F, C D, 2qualia.
duobus CF , CE, & bafis ¥ D , zqualis:
2% . Eergo per 8. F CD , aqualis angulo

PROPOS. 1. PROBL. 7.

Expunido Cs in dutam A B, perpendiculu~
rem demistere ..

[ ¢ Entro C, aef‘éirib'z'-

- (. ! : tur per 3-poft.cis-
DN_T_JE B culus fecans AB-vtcun-
" £B que inDy E, & D E'fe-

cetur per 1 5. bifartam in F. bico CF, ef-
fe }:eg;endiculucmz. quia. F C, FD, fune:
iterum: gqualia lateribus FC, FE, & bafis.
CD ¢qualis.C E per. def. giseulir..ergo.. -

PRO-




Liber-Primus « 1%
I’ROPOS; 13. THEOR. 6.

Reitureiiainfifiens, vel fucit duos n&b: s
.o wel duobus n&u qmlﬂ.

Vando EB infi ﬁes,

) eft’ perpendiculay
ris: certum eft aogulgs
EBC, BBD s efferetos. At A B 'pagis
ficlinata in vnam partem qudm in aham ,
confticuit faleem duos angulos ABG 5 A
BD, aeqqaresduabus EBC,EBD: quia.s

i ifti, qud illi fune zqualcs wibus E.
&) EBAJ‘ BD. PP O s

P'-'K O?P 03— 14- THEOR 7. »
CD, CB /im wma Imu continwara: . tuau.a'

- alin A Tyfacit angults 4 C D, ACI s
~hguales Awdbnswelis i i .

B |

SI eunm C Fv pars:
; 5 é protraéwDGI, ka-
R deret fupra, vel infra

' CEy effent nibitoamud.
gler x; :mguli ACD ACP; 2qualesduo.
1s rectis, & @quales duobus- A C- DA
C E, quod eft abfurdum

RIS ETEN SRR |
s _;.*.: R

-PRO*
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16 Elementorsm.
PROPOS. . THEOR ﬂn

JB,OD Secont [e-mutno-ad vertloern E, .

Dico angulum AEC. , equalsm of¢ DEB ,
(7 A E D, rpﬁB E c

Am &A B, cum CD,&C

& : 0 N E cumh ABfxit pert3.an.
/ guios duobus rectis. gquales . &
. 1deo AED > AEC , zquales fint
. duobus CEA, CEB; demp:oque
«communi A.E C ;5 remanet A
Dszqualis C E B, Similis s&*
tiacinatio de angulis AEC 5 %

ED.

Corolt. 1. Hinc" patet . .omne¢s qupmmor
angulos ad punétum E effe aaquales qua-
morseCtS « o, nMpL s ol B U7

Coroil. 3. Immo ﬁuotcumquc fueunt

anouhad E , omnes
xezhs zquales .

PROPOS 16J‘B~EOR,:4~

Dﬂn nng:dum oxtermum CAD ; trunguh
ABC; maiore offe-virolibes intermols é #n
ﬂﬁ(o ‘yla&m _ACB, q"m JBLQ : :

'E€o latere AC, bifariam nE &ex
protracta B E,[umptzE qualx npﬁ

'J/t.

mul. ;g . quaior



Liber primus. 17
., BE, &iun&tiFA:e-
s runt per I 4. aquales
anguh BEC,FEA, &
- duolareraEB, EC,
B - €  =quaiia duobus EF,E
A 5 & ideo per 4. angulus E A F, xqua-
lis EC B. eft antem externus C A D, ma-
iorquim E A F. ergo idem externus eit
quogue maior BCE . :
Protracto auté latere C A ad G, fit ex~.
terntis B A G , 2qualis priori C A D per
15. & fecto bifariam latere A Bin H ; fa-
Ctaque H1, zquali H C, demonftratur,
ve prius, -angulure B A G, maiorem ef-
{;A«’BC sergo & C A D ; eritmaior eo-
S . . “ :

/ Ex Prolo.
8§ ABy AT, funt aguales, quassis alia A D,
C T mep eriveifdems aqualis .

: SIenim A D cffee zqualis ,

T /N & effet per 5. angulusCrgqua-

lis B, & eidem B, effet zqua-

B DClis A D B.ideoque zqualis A

C D; quod eft abfurdum , quia AD B eft

externus, ideoque maior interno &op-
politoC: - '

PRO-



18 Elementorum
"PROPOS. 17. THEOR. 10, °

Do guiliber anguli 'm‘mgdi 5 fumt minores

M Audbus rectis ..

: Roduis B C,B A, inD.
. E, eficitur per 16. exrer=
nus ACD maior B, &id:o

B € .DACD,ACB maiores duo-
i bus ABC,A CB. Suntau-
~tem illi 2quales duobus reélis per 13. er-
go ifti funt minores duobus reétis. Eadem
-¢ft ratio de duobus angulis B A C, BCA.
Pro duobus autem CA B, CB A aflu~
mendus eft excernus C A E. . :

Ex Proclo.

X eodem punéio A, in»
: C.D, vna tantum cadit
) perpendicularis A C. Sienim

prater AC y eflet, alia AB:
eflent duo anguli A C B, A B C, gquales
duobus rectis s quod eft abfurdum .
Coroll. 1. Proprer eandem caufam, in_,
triangulo non m effe nifi vous. 3m_s
reétus, qudm o Se .o
Coroll.2. Exiftente angu‘lo ABCactito,
erpendicularis AC, cadit ex »arte angu-
fiacud . fienim caderet ¢x p.rte obtufi,
: qualis

4



Liber Primus . 19
ualiseft A D; ABD, AD B, eflem duo-
us rectis:maiores. :

Coroll. 3: Duo anguli bafi m xfoft»lu, &
ommcs tres triangult aeqmiaten fuire acuti..

PROPOS 18. THEOR. 11,

Mmu latms AC, fuémxdu maiorem ans
"gulam ABC ,')t0 A B, 'mlw mimvrens
ACB. . i

A . %Y enfm A" D, fiat aequahs
tzin A B, efunt per anguli
B 3dbu{'mBD pquales 5 eft
< € autem per 16, A'D B, ma-

for C: ergo & A B D, & nuito magw A
B C,eritmaior C.
.Ceroll; Hinc patet in Scaleno tres- anz

gn&os:ﬂémzqmles. N g
PROPOS 19. THEOR. n.

M/um mguh l B C appommr maius Imu
‘ C',b mﬂ, minia' Mmiy!\ﬂ-
Ivemm imk A Bis: tins t-i.-

, foretzquale A C, eftxfg:t pr:g%t‘n an-

guliaquaks; 828A Bi : effer
pet piacedantemcontra hypo an-

guhsC, mhoranguloAB\. .

. o orall



20 Elementorym

Corell. Omuium reélarune
ACAGC,AC, perpendicur
cC laris AB,.eft omnium breuif-

fimas quia A B.opponitura- .
cutis, & A C, opponuntur recto .

PROPOS. 0. THEOR 13.

Do queliber. laters tr: mguh ;. ﬁmt nhguo
mﬂlO}'ﬁ .

Atcnbus CAA B,ft

- aqualis «C A D, hoc

2‘% et A Dygualis. A B, Er g0

adbafim B.D , funt per s:

an%ulx zquales.. Eflque A'B D » sminor Dx

ergo & A D B, feu C D B; eft mi-

nor eodeny, & per 19. B C, minor.C D,

hoc eft minor duabus. € A, A B &itan
de reliquis .

FROPOS 31. THEOR r4-
) FEYE ARG | S SR PSS
.‘Dm naun,cn Mcmmgulml
= B-C» funt minores httﬂhu conterminis 4
- By dC:é‘amlmmDO,md.(,
-, 4

B.bdnth cenimy B.D,.in
AA Es count-pez 0. B:A 5
A E,maiosa: tdlluQ, Iantoe

) E, adie@Gaque E C,duz
xc&g




it et Ak i ane o]

R I

.Lzbrrl’wmus. ey

- re€t®»A B, AEC, maiores duabus B E;

E C. Suntauté & C E,ED, maioresCD,
addita D B, duz CE,EDB, funz majores
duabus C D, DB.ergo A B, AT, funt &
amukto maiores duabus BD,DC.Porro
an ulus B D C, maior eﬁ@hC Bper 1.

ic maior angulo E A B : ergo D O
etl sjujeo maios BABclce BA C

PROPOS.xa'a. PROBL 8-

Es ribus rellis d,;x. G qmmn ﬂuru ]
gue it minor aggregaso reliquarum;srians

gulum cmﬂmere
R N reéta DG, fu-
—— ,' v 1(nanturDE,EF,

o 55 G

eris E, F, mtcrualixs E D,FG, defariban=

tur duo circulr fﬁu 'mutuo f;«{:an;‘tes w H. le--

runeque per define 15, E H -¢quales
ipfis £ D,iF Gs thaceft xpﬁ; A;.C; etique
F, aquahs xpﬁ B, ergo. L

PRQPO& 23. PROBI.. 9
Adasae
Ad " pralium C, nfe A3, conflituendus fit
 angulus GC H, quhs Asto DEF .

D Veagur vecungue D F, & fiat per 212,
mapguluG C H habens lams CG,
&qua-

] ! e
e e ez :



|

22 Elementarum

3 E. zquales lacert EDs
é! C H aquale EF,
B e B & GH, zquale,

D F: fic enini ne-
ceﬂ'eeﬁ am’ulum G C H per 8 zqmlcm
-efle angnlo B EF, &

x YRR

PROPOS. i THEOR. u;. .

Latus A.B. it equile Interi D E . & A c,
iofi D F; bafis autem B C 5 maiot it bafi
E F : Dico ARGl . ..4 ﬂi mm!mn_.»
AngnleEDF . ~

e P Nu'bA ﬁar

C R ,D A gn:ths Db,

; ¢ \i &1 G,zquah

G neCtaturque E qug

I‘ in primo cafl conti=

nuatur cum E F,in 2.

gadit: fupra, & im 3,

4 F D .infta. In omnibusve-
- goccafipus peéta E G,
. eﬁ 4 2 ualis bafi

i B:

0 qui-
dem cafu mamfcﬁum

eft E G, ideoque &BC siafoiPrvefle K,
F.In fecundo vero in tuangulo .fofcelio
DE G, anguli ad bafim F G. funt per 3.

zquales , eftque D G F, maior fua.parte

EGF. ergo& DFG, mul:oqucmngk




e
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Liber Primus. 23
sotus EFG, maior eft eodem E G:F. ideo-

que per 19. E G; hoc eft B C, maior bafe -

E F. Denigue in tertio in quo zquales D
F,D-G, funt protractz ad H, I, anguli in~
fra bafim EG funt per g. 2quales ; eftque
IGF, maiorfua parcce EG F. ergo &
H F G, & multo magis E F G, maior eft
ecodem E G F. &iderco EG, feuB C,
maior quam E F vt prius .

PROPOS. 15. THEOR. 16,

Yice verfa angulus A, maior ¢St angnle D .

guandobafis B C muior eff bafe EF , &
religun (asers religuis agualin, vt is pra-
"d(‘i . L

: 1 Ster em’;n r 4.bafis

A ZE B C, zanalis E Fy
ti angulus A , poflet cffe

B C ‘EF{gualis‘anguloD,&B

. 5 per 24. sunor efler
quim E F, fi Aeflee minorD .

PROPOS. 26. THEOR. 1.

Anguli B, C, fint aquales augulis E, F, dyo
latus BC , it R F , nimirnm.adincens
adiacenti ; wel ssree A B ipfi D E, gua 4~
qualibus angulis rp cxsminr : Dico g res
diqua religuis offe aqualia . si

. it
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Elementorum
lt primoBC ¢

B Fe c ior AC. Sumpra‘igi-
tur F G, 2qualiipfi A Cs erunt circa -
quales angulos C,F, latera AC, CB, =-
qualia laceribus G F> FE; ideoque per 4.

. angulus A BC, feu D E F, gqualis augu—

lo G E F, quod eft abfurdum .

Secundo fit A B zqualis D E, & fi fieri
poteft EF, fit maior BC . Sumptaigitur
EG; zquah ipfi B Cerit ve prius angu-

. JusBC A, hoe et EF D, 2qua is L*.UD,

internus externo Coinra 16:
Sunt igitur omnia lateraomnibus gqna-
lia, 1deoq, per 8. etiam reliqua gquaina.

PROPOS. 27. THE@R 18,

Reds E F fecet duas A B, c D, faciatgque
¢ Apgulum A C H aqualom altcmo DHG :
. Dico 4 B, C:-Dy 4ﬂ¢ panlhln .

N\ B Inminus céeur-
& rantin I, Cum

’K ﬁntur trianguii G

I,laws1 Gs fit
pxotra&mn s erit P,,. 16.augulus externus

A G F, meior interno & o ‘ppoﬁzo iI‘HG, ‘
equitur fi con-

quod eft abfardum . 1dem
currerent ad K.

PRO-

E qualis EF,& DFl
0'5Fﬁ fiert porteft - fit- ma-

1

{
»
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Liber Primus . 23
'P'ROPOS 28. THEOR. 1v

Eedem AB, CD, irunt quogue parall:le , §
confles externum A G E, aqualom +ff¢ tn-
terno C H G : vel duos internos A(.H c
M G; aegquales duobm' redis.

X vtroque enim fequitur alternum s
BGH , ¢qualem efe alterno CHG.

Externo enim A G E ®qualis eft per 15.

BG H,ad verticem G. & due AGH

C H G funt per 1 3. ¢quales duobus H G

A, HGB, eftque HGA, commuius. eigo

reliquus M G B ,'¢qualis eft reliquo C H

G, alternus 2lterne. ergo perz7. AB,

C D, funt parallele .

Ex hac pofteriore parte conflat fufﬁ-

cienter veritas 1 3. pronunciati .

-AXIOMA 13

CAed Iin duas reétas incidat

B D e, 1, fac;atquu

(o] ~D duos anguios O,I, minores

ducbus rellis: due relte

A B C D, concwrrent ad partes angulo-
um O, 1

B PRO-



1

26 - Elementorum
PROPOS. z9. THEOR. 2a,

Dunsparallelas AB, C D fecet EF sin,
G H . Dico altarnum alserno 5 externum
uternv 5 (> Auos .angulos.intrrnos-effe duo.
-bus reétis aguales, consieriando Auas pra~
-cedentes :

E " Am primo i .aleer-

. A#g N nus AGH effee ma-
CTH dor.alterno DHG . addito
«commum BG HeflentduoDH G, BG
H, minares duabus AGH, BGH; hoc eft
aninares .duobus rectis . & adeo per 13,
axioma A B, C D, concurrerent ad par-

.tes B, D; quod eft .contra hypathefim ...

Ergo alterni funt aquales, hoc eft, BGH,
iph CH G. Eft.autem per 15. BGH, 2-
qualis A G E, ergo eriam excernus AGE,
«€erit gqualis.interno CHG, & quia BGH,
" «um A GH, g¢quipollet per 13 duobus
xettis, eruntque duo mternt AGH; CH
‘G ¢quales duobus sectis.. -

PROPOS. 30. THEOR. a1 |
AB,C D, fint parallele cidem T K ': Dico

£8iam ipfas effe parallelas inter fo.,

i | Du-

-— =

e s ey




Liber Primus 27
Vé&aenim EFe-
B sit per 2. BG
K , equalis .alterno I
—K 1. G & CHL, zqualis
D }(-LH: fed ILG.MI,H,
funt per 15..equales..

' F .e;gop& 3ltertﬁqBGL.

‘CHL funt zquales ; 8 per 27.AB,CD
parallele. : : ,

-EG

PROPOS. 31 PROBL. 10.

. Per A, Aucere parallelam Awte BC.

: V&a AD v-
E D canque , & fa-

A
A ' — Lto per 23. angulo
3 D € DAE, zquahal-
. terno ADG, erit per 27. EAF, ipfi BC,
. parallela. '

PROPOS 32 THEOR. ar.

Exrernus angulus A.C D, .ef aquali; duo-
bus inzernis , @ oppofitis A, B: (¢ omnes
1res anguli cuinfeangme triangnli funs
‘aguales duobus raikis . T

D Vcatur per 30.CE, parallcla A

B eritque per 29. E C A, ¢qualis

aucino A, & externus ECD , ¢qualis io-
. B 2 terng




28 Elementorum

- p g temo B, & totusexternus A
' A" 7 CD,equalis duebus mer-
«nisA, B. Adietoque com-
muini AC B . erunt omnes
- eres interni A, B,C, ¢quales
«duobus A C D, ACB. hiautem funt per

13. ¢quales duobus.elis . ergo & illi .
Coroll. 1. Ergo omnes tres anguli viius
~ trianguli fune ¢quales tribus cutfcunque

aleerius erianguli fimul fumptis : & quan~ -

do-duo funt gquales duobus » erit & reli-

-quus reliquo ¢qualis .
Qoroll. 3. In:trianguylo ifofceli xedtan~

gulo; anguli ad bafim funt femirecti o

, Corofl. 3. Angulus trianguli ¢quilateri
«ft vna tertia duornm reGorum,, vel dux
terog ynius recti. :

&

Ex Scholio «

Mnis figura teétilinea diftribuitur

in tot .triangula , quot -ipfa con-
tinee latera demptis dunbus ; 1ta vt an-
guli trianguloruni cenftituant angulos-fi-
gurg. . :

Cumgue anguli cuiufcunque trianguli
fint ¢quales duobus_rectis , erunt omnes
anguli figure rectilineg gquales bis tot
rectis ; quot ipfa habet latera , dempeis
duobus . .

Quot
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Quot autem habet latera_s,. -

_ tot habet angulos internost &

externos . Ergo interni funul

cum externis funt gquales bis

tot redtis quoe funt latera_s;

quia qumlibet externus cum

fuo interno “zquiualet duobus reétis per

13. Interni autem foli, funt zquales bis-
tot reclis,quot sitlatera demptis duobus,
quibus refpondent quatuor recti; demptis
igitur omnibus internis , remanebnat ex-

. terni-quarnor rectis ¢quales . & ideo om-

niam figurarum anguli externi fimul funk
pti, funt gquales fimul fumptis »

PROPOS. 33. THEOR. 23.

Sint AB,CD s aquales ¢ parallele . Di-
coetiam A C, B D, ¢ffe aqurnles , é‘{a-
rallelas _

. ] V&zenin B C,
- erunt’ per 29. al-
€ termi ABC, DCB -

quales , & duo latera A B, B C » duobus.
BC, CD ¢qualia .. ergo per 4. etiam bafis.-
BD, equalis bafir A C, &.angulus ACB,.
g{ua}is alterno C.B D, idcoque pera7y..

), parallela A.C .. ' C

B 3 PRO-



30 Elementorum’
PROPOS. 34 THEOR. 24

In parallelogrammo latera & angali op-
pofiti funt aquales 5 ¢» dinmeter [ceat ip-
farn bifariamt. '

X Vm enignper defin, 35
& 3 C fatera A B, D C, nec-
; - non A D, B C fint paralle-
~l1as- eriv per 29. angulus B

) ACe¢uals DCA& A

C B, ipfi C A I, eltque latus A: C, ipfis-

adiacens commune. exgo per 26. AB,erit’

xzquale CD,& AD, ipfi B-C, & angulus

B, angulo D; & triauguluny ABC, trian-
gulo A D C .. Denique reliqui- anguli A.

i“b C,lunt quales,quia conftant.cx ¢qua~-
bus .-

Ex Scholio .

Omnz quedrilaserum babens latera oppofita;.
vel angulos oppofitos aquales 5 eft paralle-
logrammum .

N B S Int primo’ A B, C D,
" & AD; B C, gquales .
b o) C Duéta: igitr A C, erunt’

duo latera' AR, BC,equalia'duobus CD,
DA, & AC, bafis errt communis .- Vnde
per -

§‘



Liber Primus. 3T

per 8. non folum angulus B angulo D, fed’

&augulus B A, angnlo- DCA, &
A Ci{,-zquaﬁs erit C A D:,-nimirum
* alterni alternis;, atque adéo per 27. A B,
erit parallela.CD, & AD, ipfi BC ..

A 3 Secundo. Angulus A »
E fit zqualis C,. & B,ipfi Ds
D [ o]

eruntque duo-A, B, ¢qua--

Jes duobus C', D 5 82 dito A, D , gquaies

duobus C B.- Suunt autem omutes quatuor’
@quales quatuor: reétis 'per Scholium 32.-

erga tam A, B, quinr A, 1>, erunt duo-

Bus.reétis zquales , & ideo per 23. A B,

C D, & AD; B G, erunt. parallelg-..

Ex priore parte fiuius demonftrationis-

conftat Quadratum,Rhombum,8& Rhonu
boidenrefle parallelogrammar, _

Ex-poftenore conflatidem de Quadra--
- to; figara altera parte longiore,& Rhom-~-

boide ..
Ttewy.

L ommmi payallelogrammo diametri fe mutuo’

[ecant bifarinm : & 11 Quadrata ¢ RAS-
bo fecans angulos bifariam 5 in figura al-

ter & parre lengiore fiue oblonga, ¢» Rhom~

Goide non bifaviams. eademquein Cluadra-

te, éo&lo‘zfn funt equnles y in Rbombo
1 §

nequales ..

d» Rbomboi

B 4 " Dico»
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32 Elementorum
TA . B Ico primo AC,BD;
.D fecari bifariam in E.r
Angulienim EAD,EDA
D c {unt zquales angulis B

) _ CB, EBC, per 25. & la-
tera adiacentia A D, B C, funcg¢qualias
per 34. ergo per 26 EA, eft ¢qualis EC,
& E B, ¢qualis ED.

" AB A B Dico fecundo,m Quadra-
N /7 te, & Rhombo angulos A ,
i CI?AC ¢ ﬁzcar(-i: bifariam 4 diame-
. B tro A C. lateraenim C A, -
ﬁ A D, gqualia funt lateribus
B CB € 4 C,AB, & bais CD, bat
CB. ergo per 8. angulus CAD, angu-~
Dico tertio,in oblongo, & R liomboide
angulos A,C, fecart d diametro A C non
bifariam . Eft enim angulus BAC, minor
angulo BCA , per 18, & per 29. B C A,
elt ¢quaiis dlterno CAD. ergo BAC,ms-
no‘retiCAl{).__, E 1 .
- ico quarto, in Quadrato ,
A 8¢ oblon?go diamct(rlo,?. AC,
1 D, effe ¢quales. per 4. quia_s
DCD T circa.zquales_angulos nempe
peélos latera D A, D C, funt ¢qualia la-
eeribus 3C,CD. . .
Divo quinto, in Rhon:bo & Rhomboi-
de diametrum A C , qug fubtendit mino-
rem angulum D, minerem effe diame-
: . tro .

B — Pl

n

g
in
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Liber Primus . 33
: tro- B D, qu¢ fubtendit:
ABA B maiorem C. Sunt autem_
: D-&l(f?, mequales , quia:
fimul funt les duobus.
DCD. Cais per“;g;a & per de-
finitiones neuter eft rectus . Cum enin-
lateraD A, D C, fint gqualia.jareribus.
C B, CD, & angulus D minor angulo
C, ex hypothefi ;s eritbafis A.C, mmor.
bafe B, per 24 :

PROPOS. 35 THEOR. 23.
Parglliclogranma AC'DE,F C D B, fuper -

eadem bafi C D, dr inter eafdens paralles
las. A B, C. D ,funt squalia. .

A ¥ BA EB IN primo-
:ZZ_J ~ K cafu coin-
e > ¢ cidit phétums

& E E B Fcum pacto
- E ;s in fecun-

<3 L do exiftit in~
ter puncta A,

E : inrtercio inter pusé&ta E, B. In omni-
bus antem:tribus cafibus angulus C A B
¢qualis et per 29. D E B, & per 34. AC
zqualis D E, .8 A E;-FB ¢quales eidem-
C D, ideoque gquales. inter fe . & in fe-
cundo cafu auferendo: intermediam F B
relinquuntur ¢quales AF,EB. & in_,
. B 5 ter-



T4 Elementorum:’
tertio it idem addendo communem E F ..
Atque ita circa: ¢quales angulos- C AF 5
DEB, erune duo-lateraC A, A F; ¢qua-
lia duobus.lateribus DE,.E B; & idcurco:
per-4. triangulum- C A:F ,. erit gquale
triangulo:D E B.. &:n primo cafu addi-
to.triangulo- C E D+, in fecundos Trape-
2io/C FE D .. & in tertior abiecto- primo-
triangulo-GEF, & poftea adiecto triangu-
1o CDG,fit parallelogrammum ACDE,.
gquaie parallelogrammo:F C D.B...

PROPOS. 34. THEOR. 16.
-Smiliterparallelogramma: ACDE, FGHE',.
[uper aqualibus bafibus C D, GH . ¢
intereajdem paralielas: A B, C.H , funt
aqunlic. . '

AE F B’C Vim enim CD,fit ¢qua—

Loy

lis GH, & eidem GH,,.

R gqua!is-}?er' 34.F B, erunt
¢ D & HLD, FB;equales inter fe ;.
& parallellg.. ergo-per. 33.& CF, D B,.
funt parallelg; & CDBF; parallelogram.

mum, cui per’ prgccdént‘:m- funt gqualia-
5 q

ACDE,FGH uia-illa funt fuper

cadem bafi CD» hgc fuper bafi F B. «rgo:
& A C DE g¢quale cit patalielogrammo-

EGHB .
PRO--
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PR OPOS. ;7. THEOR. 27.
Trianguls 4C'D, FC D, faper sadem

bafi CD; (& intor eafdem paralielas 4 B,.
C:D, funt.aqualia .. .

FTTEYTE® y Eé&tx enim DE, DB,.
O 7 parallel¢ ipfis A C 5. -
J C conﬁguuntt per-35.duo-

C. D i parallelogramma ACDE,.
F C D B'gquaha:, cadenique per: 34. du~
pla:triangulorit ACD,-FCD:. ergo-etiann:
triangula: ACD,. FCD, funt.¢qualia ..

PROPOS. 38.THEOR. 28.. -

Idipyconfat dé triangulis- 4 C D, FGH fu+
per-equalibus.bafibus C D, G H.. -

‘® FB Via fune femifes ¢--

‘ ‘ , " qualium parallelo-

k" grammorim: ACDE .

eD 6 HXFGHB.. :
EXx Scholio.

- Rella-igitur FH, fecans bafim G 1, bi--

firiam in H; fecat. etiam bifariam trian-
gulum FG L.

B .6 PRO---
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36 Elementoruns
PROPOS. 39. THEOR. 29
Triangnla ABC, BCD, [int fuper com:

muni bafi B C, aqualia . Dico A D ,efe
parallelam B C, ’ -

A £ In minns, fit A E paral-
. gb S lela , & fecet CD,pm Es
.y | erieque per 37. rriangulum._,
B € BCE ¢quale eidem ABG: &

deoBCE, B C, gqualia; quod e

blurdumn o
PROPOS. 40. THEOR. 30. »

Xdem dico quando triangula AR~y DEF
Junt equalin (> [uper aqualibns bafibus
BC,EF. .
A @ Q Ieaimalia AG, eflec
parailela; eriangula_»

., ARC,GEF, effentg-

B CF F qualia per 38. necnon_,
GEF,DEF.

PROPQOS. 4. THEOR. ;1.

]ura-llélongMum ABCTD ¢ triangu- '

lum E B C, fins inter parallelas AE, BC}
Dico parallelogrammum Auplum effe triann

< &uli .
. Quia
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C Via parallelogrammu
A _TE Q ABCD eft per 24. du-
plum trianguli ABC ; & hoc
B ¢  cft gquale triangulo EBC,pex
37. Ergo., :

PROPOS. 42. PROBL. 11,

Triangulo ABC, eonflitucre parallelogramr-
mum aquale, cum angulo D . '

A F G Afis B C, fecetur

' !EZ 7 bifariam in E: per

/ é_ To. eritque per 38.crian-

E EC gulum ABC, duplum

trianguli AEC 5 & facto angulo CEF, ¢-

quali D, duétaque A F G, parallelaB C,

& C G, parallelaE F; fatum eric paral-

. lelogrammum E G, duplum eiufdem ,

- trianguli AEC, per 41, & idcirco ¢quale
triangulo A BC. --

PROPOS. 43. THEOR. ;2. .

Complementa G B, G C, de quibus defin. 36.
Sunt aqualia . -

A B B ™y Riangulum enim »
e L

ACD zquale eft
¥ triangulo ADB, per 34.
. £ 5 D AGH,, ipfi AGE; &G
! T DF,ipfi GDI : Et abla-

tis




38 Elementorumy
tis AGH, GDF ¢x A C D, remayetcom=-
plementum:G C, & ablatis AGE,.G:D I

ex ADB:, remanec.complementum,G. B ..
Ergo-. ‘

PROPOS.12.PROBL. 7..

Ad'datam - 4',. dato: triangulo B'; equale,

puarallelogrammuns: applicare s. cums: dato:
angule C:,. :

(‘,» »_FE X 1) Er 42 fac:
- i ' 4 parallelo-

A - grammi. G E,.
BY, X M Y., aquale: trian-

gulo B, cum_s
angulo F, zquali G'; &ex: D-E protra&a:
fumatur E I, zqualis: A5.& IF, feceeDG,.
i K ,. perficiantu:que reliqua parallelo-
granmn :: ex:.quibus complementum:F L,.
¢t per. 43..zquale complemento-G E,.hoc:
eft eriangulo -Bs & habet latus FH, ¢qua--
leipiE I, hoceft, ipfi'A; & angulum_,
M:F H zqualenr. angulo: F.,. per. 15, hoe:
eftangulo C ..

PROPOS. 45.. PROBL. 13..

Duto reitilines 4, B, C: agualé- paralleli—
Zrammim constitucre, cum. angulo D..

Di-
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Iftribuaeur rectili-
B\C- . neum in fua trian-
NA lR’_gule-,B,C, ipfique A.,
r M fiat per 42, zquale paral-
” /" lelogrammuwn: ¥ H cum
angulo- F, zquali:D - &
¥ G Xr£ ahud GF aquale ipfi B-
applicetur ad G H, cam mgulo:G; zqua-
It eidenv D denique ad: K I applicetur
KM 2qualeipiC, &IKL; fgrurfus
zqua’isangulo D ;erumt FH, GL KM
fimul zqualia re&ilinco- A,B,C .. Quod
autem'F M, fit parailelogrammum; pro-
batur fioc modo-. Anguius: F eft 2qualis.
HGK; & duo- HGK, HGF, funt zquales
ditobus HGF;. GFE, & hi-duo funt 2qua-
les duobus reéts per29: ergo&iili, &
ideo per'14..G'F,. G K, funtvna. lineat. :
8¢ cademeft ratio- de KG, KL. immoea--~
d2m:quoque d¢ tribus EH, HI, IM; quia
angulis F;G,K,- fune per 34. aquales, op-
pofiti-H, I, M: Cumque G H, fitzqualis
& parallelzE F .- & K I, 2qualis', & pa-
rallela-GH, &L M, 2qualis, & parallcla
ipfi KI: eruncetiamEF, L M, zquales &
arallele, & per-33. FL, EM, crunt fimi~
iser ¢quales & parallelz. .-

PRO=-



40 Elementorung
P-ROPOS. 46. PROBL. 14.

Super datam & B, quadratum defiribere . .
D € E Riganur duz perpendicy-

lares A D, BClzquales ipfi”

A B:eritque per 33. etiam D C

zqualis , & parallelaipfi AB, &

angulis rectis A, B, erunt per 34
=zquales oppofiti C, D . Hoc eft figura_»
A C,crit gquilatera’, & rectanguja.

PROPOS. 47. THEOR. 33

In:triangulo A B C, habints reltum ad A+
Quadratum linteris B C, aqualt off Gua-
dratis duprum latesum A B, AC,

G I Efcribatur per 46:
1 4/ quadrata BD,BG,
¥/ C I seritque per 14, tam

' : BAI,quam CA Gvm

B / T\ (G linea retar, quia anguls

© ad A, funvrecti.. Ee quia

EK I les; addito communi A
BCG, fit totus FBC, 2qualis toti ABE 5 &
ductis reCtis F C, AE, & ALk , parallela
ipfi BE; erunt sirca 2quales. angulos. B
- BC, ABE duo latera FB, B C, zqualia
duobus A B, B E. Quare triangulum F-
B C, zqualegrit uiangule A BE, per 4.

- Trian-

. A BF,CBE funrzqua, .

it
il
&m
: BF)
g
Xre
$,
nlfe

(o

nod
eh

Q
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Liber Primus'. 41
Trianguli autem FB C duplum eft Qua-
dratum B G-, per 41. quia funt fuper ea-
dem bafi BF, & iater cafdem parallelas
B F, C G: &rrianguli A BE duplum eft
parallelogrammum BLKE : quia funt fu~
per eadem bafi B E, & inter parallelas
BE, CG, & triaguli ABE duplum eft pa-
ralelogrammun B L k Bs quia funtfuper
cadembafi BE, & inter parallelas BE,
A X. Ergo parallelogrammum B LKE
aquste ecft quadrato B G . Eodemque
modo demonftracur alterum parallelo-
grammum L C D K, ¢quale effe quadraio
€ I. Totum igitur quadratum B D, eric
xquale duobus quadratis B G, CI. -

)
Ex Scholio .
Nuenrio huius Theoremacis tribuitur
Pythagore ; qui- cum aduerciffet in_s
utbufdam numeris , quales funt 3. 4. 5.
uorthn 3.& 4. quadratos 9, & 16. face-
Y re 1 §. quadratum tertij ;-vo-
)& luit tdem experiri in lineis, &
inuenit extribus lineis ab hu-
iufmodi numeris numeratis conftitui fem-
per eriangulum retangulum ,

Inuentio autém huiufniodi numerorum
ita fe habet. Pro minimro fumacur qui-
cunque nuferus impar, v. g. 5. & ex cius
quadrato 2§. abijciatur 1. Reliqui enim s
numer: 24. medietas 12, erit fecundus , &

: - . sertius



47 Elementoram:
tertiuss o1j¢- 13. vnitate maior .. Vel fic «
pro minimo fumatvr. par.v.g:6. &ex.qua-
dratog.. hoc: eft ex guadrato nimmeri: 3..
qui-eft medietas. numeri: 6.- abyciatur r ,-

eidemque addatur 1.- eritque fecundus. nu--

merus-8.. & tertius:10.
PROPOS: 48.. THEOR. 34.

Vise ver(a” angsilus A’y eff'redus s quando:
quadrata 4 B 5- A C. [unt; agualin. gua~
drat0:B C .. :

_ " Rigatur ex-puncto A fuper-
E BA, perpendicylarisAD,.

. & zqualis-AC; eritque per 47,

wquadratuny B° D+, zquale qua-
ratis A B, AD; hoc eft; qua-

dratis A B, A C : atque. adeo: quadrato-
B C; &ideo BD s ermvaqualis BC. Ee-
quia przterea duo latera, A B, A’ D; fune-
#qualia auobus AB,. A €. erit angulus.
B'A D zqualisB A C,.fedilleeft reétus ;.

ergo & iftes.




EVCLIDIS
ELEMENTVM
 SECVNDVM.

DE'F'INITIO._NES.»

| Arallelogrammum reGtan~
. enluro dicitur cotineri fub
2 duabus Hneis retis-, que
comprehendunt angulum:
¢ reCtum .-

R Atio eft , quia in duabus illis lineis,’
: & angulo retto, aflignantur omnia
“illa, quibus datis datur ip?um’ rectangu-
lura s nimiruny longitudoy, 8 latitudo , &
angulus rettus’s: quit eft. folus'ex omnibus
angulis inuariabilis. =~
.Alia ratio eft , quia cx du-
& huiytmed; linearum vnius
A in alteram , formatur optimé
conceptus ipfins re@anguli.- Nam fidua
re&tz A B, A € costineant anguium- re-
Gum A, & A C jneelligagur moueri per
reftam



44 Elementorim
reCtamr A B ex Awlquerad B, i vefents
per ipfi A B,-exiftat perpendicularis’s de«
fcribet punétum C tertium jatus CD , &
fi cadem re€ta A C intelligatur aliquid
pott & relinquere , id erit fuperficies pia-
na, inter A B, AC,CD,.D B compre-

henfa_ ;. .
.~ Habet etiam hzc comprehenfio retan-
guli fub duabus reétis , necnon hic duttus:
vnius linez in alteram, magnam affipita~

tem cum multip licatione , velductu vnius

numerkin ahum . Sieut enim_ ex multi-
plicatione ¥. g 3. in 4. pro-

3 : = : : ducitur- nymerus -1a, cuils
STalers] Vvnitates poffunt difponiiin
P forma rectanguli, dicitur-

que idem numerus 12. con- -
C P inéri fub duobis numeris 3.

; & 4.co quod fiat ex dutu 3.
1 in4_ita quoque fi A C, trium
A ¥ paitium., ducaturin A B. 44
- partiumsproducantur r2,qua-
dratula'vnins partis’, quaz.conflituunt to~
tum retangulum contentum fub ijfdem .
duabusrectis A C, AB .-,
A E Secunda definitio. Jo,
B parallelogrammo C Bdi-

H g uifo in alia-quatuor; duo-

C F D complementa G .C,'G B ,.

gram-

: vna cum H E; conftimunt.
Gnomonem F H.E L, & cum parallelo~
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Liber Secundus.. 45
grammo FI, conftituunt Gnomonem
HFIE. .

PROPOS. . THEOR. 1.

Rectavgsilum comtentum fub 4, ¢ BC,
.guale off BCFG: equale eﬁ ifs s qua
copsinsntur fub eadem 4, feu B G, & f i~

gulis pnmbm-m’ia.s C. o

6 Hr F A Ctis enim per D,Eipfi
‘ A B G panaiiehs DH,

lE;ﬂ] ll:delﬂubugur rfdgnvu-
B, um B Fin retangula BH ,
A% DB 0 DI, EF; quaz continentur {ub
BG; D H, Elyheceft mb A5 & fub pae-
~«2ibys B D, D E, E C. Eit autem per 19.
ronunc. omne totum xquale fius parn-
bus ; ergo.

Applicatio ad nnmeros .

S It B C, ro.fegmenta BD, D E,EC.

fints.1.4. &refta Avel BG, fice.
Eritque retangulum B F, feu numerus
produdius ex BG, 6.4n.B C, 10, numerys
6>: &BG 6 inBD s, arit50: & DH
6.inDE t.erit6: &EI6.10 EC g.crie
24. Et hec omai .cria rectangul® num:-

gica colleta in voam fumman » ficiunc
eundem numerum 60, quem ficic A p.

i



A8 Elementorum

*1 B C10. Et hoc -modo applicari pol-
funt numeris fer¢ omues propofitiones fe-
quentes ., T

PROPOS. 2. THEOR. 3.

BC, feidafit vicungue in D : Dito Cuan
drazum B C aynsle effe redlangulis coonnp-
2 BC,BDs¢r fub BCyDC.

2 I Y £C non differt 4 prace-
G 'F E H denti,fi BG, intelligatur

~ zqualis ipfi B C. Re¢tangulum
- C enim BE, hoc et quadza.n_s
5 DI ipfius B-C, erit gquale rectan-

_»iulo BF, contento fub B G, B D, hoceft .

C, BD); & rectangulo DB, contento
DEDGChoceltibBC, DC -

PROPOS ;. THEOR. 3.

BC, fit fedd a vicumgtss in D: Dico reiangss~
Lum conigntaum fub B C.fo [ub wno ftgméa
toréd v.g. fub BD,aqua’e ¢ffe quadrato BD,
& reclangulo fub fegmentis BD, D C .

G FE H Aec.queque conginetus in

prima, efique manifefta,fi

B G, \olx:mtu{ xCJL:iinSB D. ~fSic

emm , eft quadratuny ipfius

BDC BD;&D E,‘;e&aqgulum fub
DFuBD,&DC. ,

FRO-
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PROPOS. 4. THEOR. 4.

AB, fela fit vresmquesn Ct Dico Quadra-
tum.tosius A B 5 aquale effe duobus qua-
dratis A.C, C B 5 (. .duobus reangulis

_fub fegmentis AC, C B.

- ) Vadratus.totius A R, fit
EF :]D A D, diameter BE; . C
HNNI G E,‘pamll‘glaﬁ.ﬁs\&ﬂ GL -
paralicla ipfius A’ B.. Dicopri- -
BC BroHF, Cl effe-quadrata feg~
smentorum, AC.C B . Nam la-
teraaAB, AF, cureareétum A, funt ggua~
Jia 5 ergo per 2. Caroll. -32.anguli AEB,
ABE;ﬁ%m senureti: fed iftis funt 2quales
CGB, HGB,HGE, per 29 :.ergo omies
-quatuor -funt .zquales , -& per 6. primi
HG, HE; & CB, CG, zquales.interfe s,
atque.adeo H F, quadratum redtz H G,
qua per 34 eft zqualis A C, & C 1, qua-
dratunfegmenti CB.. Dica frcundo re-
&angula A G,GD contineri fub ijfdan_
fegmentis AC,CB..illud enim continctur
fub ACCG, 8&C G; it 2qualis C B;.&-
G D, continetur fub GF, GI,:& GF, etk
- zqualis GH, hoceft, AC, & GL,kgmen-
. .to C B. Quibus ita dsmonfratis maniteita
y &ft propolitio. _ : '
Loroll. Hinc patet, yamllelograrﬁ:}a_.




<8 Elementorum

H b C 1 circa diametrum quadrati, effe_
Suadratas .

PROPOS. 5. THEOR. 5. .

A B feita fit bifariam in C, ¢p non bifariem
in D: Dico quadyatum CB, aquale effeve.
Gtangnlo ADB, waa cum quAdrato CD.

EG Ado quadrato CF, &
L xl F ductis reliquis paral-
' X lelis; crit per coroll quar-
A ¢ DB tz K G quadramwm fcétio-

nis intermediz CD,8& D I
quadratum fegmenti D B; & rectangulpm
A H, erit 1llud quod continetur {ub inz-
qualibus fegmenus A D, DB, eo quod
49 H, fit zqualis DB. Dico hoc rectangu-
lum A H, vna cum quadrato K G zquale
efle quadrato C F. Comiplementum e¢nim
HC, cft per 43. primi &quale comple-
mento HE;adiettoque D I rectangu-
lum G B, zquale rectangulo B K. Sed
BK,eft ¢quale kA per 35.primizergo KA,
G B, funt zqualia , & vnacum CH,erit
AH zquale Gnomoni GBK; wrfus addi-
toquadrato k G; erit A H, vna cum qua-
drato Gk, equale toti quadrato CF, quod
leg’omponitur ex Gonomone , & quadrato

5. ' - :

J | PR Iof
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PROPOS. 6. THEOREMA s.

" Relte AB , fella bifariam in C , adicita fit

B D : Dico reitangulum A DB, vaa cum
quadrato C B , aquale effe quadrato ip~
ﬁ“’ C D . ’ - !

EGF nflruttio . fimikis eft

precedenti. Dico- re-
I K Ctangulum A I, quod con-
<ED tinetur fub AD, DI, hoceft

fub AD, DB, vna cum qua-
drato kG quod eft quadratum fectz € B,
zquale eflc quadrato C F. Nam C L,CH
funt equalia per ;4. priom , & CH, HE
®qualia per 43.ergo C L, gquale et HF
adiectoque communi C I, cotum A I, z-

-guaie L3nomoni GIBk . Sed hic vna cum

quadrato kG, zquinalet gquadrato Cker-
go & ALk G, zquiualengeidem .

'PROPOS. 7. THEOR: 7~

A B. fednfit wieungue in C: Dico quadra-
tumtazins A B, nimirum A D , vna cum
guadrate fgmentiv.g. A C , bic-efl s
cum juadrato H F, aqualeeffe rechangulo
BAC, kis, Jic off duolus rectangulis A F,
H D, v#a cum quadraro C 1 , religui feg~

- mentiCB.

; : C Duo
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EFD Vo enim reangula A F.
D' H D funt zt;?agl‘i‘a Gno:

A CBPB HF:addito ego quadrato CI,

" erunt duo rectignla A F, HD, & quadra-

tum C I zqualia Gnomoni, & duobus

HRI moni CHFI, & quadrazo '

quadrazis HF, C1. Gnomon autem &
quadgatum C T, facione quadratum A D.
rgo qnadrata A D, H F, funt 2qualia_,
duo(j%\is rectangulis A F, H D, & quadra-~
il -

PROPOS. 3. THEOR. 810

Reffs AB, fsks vicungsin C adticiatur 8D,
Aqualis v.g. fegmsnte BC . Dito.quaira-
s totius A D equale cfft guatuor ve .
Bangalis A BC , feu ABD, g quadraze
yeliqui fegmenti A C . -

Onftructio eft fimilss

, fu pesioribus, & AE
elt gnadratum rotius A D:

X O 1, quadracum fegmenu
AC: & Q; BM, fuit qua-
drata zqualia BC,B.D,
ualia funt etiam quadra-

t;l C}i, HP . Vade conflatvnum ex qua- .
tuor reCtangulis eflfe A H, quia contne-
tur fub AB, BH quz eft zqualis B C. Se-

-
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dum eft L Q: quia concinetur fub LH,
HQ, funt iterum zquales ipfis A B,

BC: Tertimeft HE, contentum fub
H, HM, quz etiam {unt zquales eifdem
A B, B C. Quartum deniquegonitituunt

. KG, BM, quia kG, eft zquale QE per 36.

primi & guadmtum B M, eft zquale qua-
drato H P. Cum igitur hec quatuor re-
tangulaconflituant Guomone, qui cum
quadicato O Lfacit tocum quadratum AE;
manseflun eft , totum quadratum A E,
zquale effe quatuor rectangnlis ABC, &
quadraco fegmenti AC, S

"PROPOS 9: THEOR. 9.

Reida AB feita fif bifariensin C ,. (o non
- -bifariam in D: Dico.quadrasa intqualivm
fegr entorsm A D, D B, dupla ¢ffe. gua.

Arasovum ex AC,C D. g
P Erpendicularis C E fit

B
- \ » zqualis C A, vel CB:
: - eruntque ACE,ECB. Ifo--
- E—2rHh feclia reftangula , 8 qua-
N thor anguli ad bafes A E»

EB e.;.l‘xht per fecundum corel. 37.femire=
&i, & rotus AEB, re€tus . Rurfus perpen-
dicularis D F, focet EB. in F, & F G, fit

: ;xrallela C D : eruntque etiam FD B,

GE, rectangula 5 & quia anguli D BF,

" G EF, lunt emire%i!, eruae & reliqui D

3 ‘.F)



52 Elementorum =

F B, GFE femirelti , 8 per 6. primi D F,
zqualis DB, & EG gqualis G F, vel CD.
Ve per 47. primi quadratum rectz AE,
zquale™t quadracis CA, CE, & duplum
quadirati A C. Etquadratum EF duplum

uadrati GF, vel C D, & duo quadrata_s
K E;E F, hoc eft quadratum A F,vel loco
iftius , dio quadrata AD, D F-. vel duo
AD, DB, dupia quadratorum AC, CD.

PROPGS. 10. THEOR. 1o.
A B fedte bifariam in C, adiiciatur quecnn-

que B D . Dico duo quadrata AD , D B
Asupla effe duoram 4 C,C D .

- T C’On!ﬁ:n&io eft eaddm
: g cum przcedéte, & an-
\ gulus A E Go reélus,, & A
A 6 CE,EGF, BGD triangula

|
\

)

. Iofcelia , & ideo quadraca

AE, EG,dupla quadratorum AC,EF,
«hoc eft quadraterum A C, C D . dunobus

autemn quadratis AE, E G, eft.per 47: pri-

mi zquale quadrarum A G; & Quadrato

AG funt zqualia AD, DG hoc eft A D,
D B. Ergo etiam duo quadrata AD, DB
funt dupla quadratorum AC, CD.

" PRO-
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PROPOS. 11. PROBL 1.

Reilam A B ita fecare in C ,. v reangu-~
lum A BC, fit aguale quadrato fegmen~

. tidC. -

2qualisipfi F B; & AC ¢qualis
AG:; perficiaturque quadratum
AH; & H 1, fit protradta HC:

B ) Vadratum ipfius A B, fic
. Q ‘A D; 8 laws AE, bifa-

riam fetumin F; & re&ta F G,
[

-eritque E H , retangnlum contentum fub-

EG; GH haceft, fubEG, G A. Hoc au=
tem retangulum vpa cumquadrato A F
@qualia funt per 6. quadrato FG, hocelt,
quadrato FB;& per 47+ primi quadratss A
B, A F: ergo rectangulum E H, cum qua-
drato A F, zquale cit quadratis A B, AF,
hoc eft, quadrato A D, & quadrato relte
A F. Demproigitur quadiato communi
A F,remancbit quadratum A H g hoc it ,

- quadratum fegmenti A C, zquale rectan-

gulo C D, hoc %eft, rettangulo contento
fub tota A B, & reliquo fegingnto C B

PROPO&IyTHEORJL

In trisngulo A4 B C, fit angulns B > obtufus ;
ita vt perpandicularis A D per Schol. 17,
primi cadas extra triangulum . Dico qua-

3 Ara~

—



S4 Elementorum ,
Aratum lateris A C , excedere quadrata
laterurs A B 5 B C 5 gemins reitangulo
CEBD.
A Vadratumenim C D eft
r 4. zquale quadratis
B L‘,C g, & gjmino retan-
culo C B D addito ergo qua-
DB C drato ADserat duo CD,DA,
hoc eft, per 47. primi quadratum AC, ==
quale geminato reGangulo C B D, & tri-
bus quadratis C B, B D, D A. Quadratis
autem BD, D A, zquale eft quadracum_
A B. ergo quadratum A C, aqualeeft
duobus quadratis A B, B C, vna cumge-~
minaco retanguloCB D, -

PROPOS. 13. THEOR. 1.

In triangulo AB C, [ir angeslus Cs Actitus §
eritgne [alsem alisr veliquorum acwins ,

». g B : & ideo prpendicniaris A Dy ta-
.det intra triangulam . Dice guadratum_
aterss A B, minus effe quadratis AC,5S,
geminato yelavgulo B C D, :
A Vadrata enim B C,CD,
funt per 7.€qu'aha gemj-

no réétangulo BC D, & infu-

"B C perquadrato B D.Ergo addito

uadrato A D, erune tria gfna- ’

drataBC, C D, A D, veldno BC, AC,
xqualia reCtangujo gemino BC D, &
= duos

)



}

o™

WLTT @

Liber Secundus.. 5y
duobus quadratiss B D, D A , quibus eft
aqualg quadratum A B . Ergo folum qua-
dratum A B, minus eft duobus quadratis
g gi)A C , praditto. gemino rectangulo

PROPOS. 14 PROBL. 2.

Daztonedilinee A, agqunle guadratnm
" exhibere .

E R 42. vel

4¢ primi fiat
ret,'tlih'ncgt A =-

uale retangue
: vF?umBD, ipfigs
E B CBfumaura-
qualis CF; &
cenero'G , circa totam D F , deferibacur
fecmicirculus , enmque fecet B C inH.
Dico quadratum C H, zquale efle reétan-
gulo D B, hoceft redtilineo A. Redtan-
gulumenim D CF, hoceftD B, vna.

. cum® quadrato GC, aqualeeft, per s.

quadrato G H. Sed huic funt ger 47- pri-

ni , xqualia quadrata CH, C G . Ergo

hzc duo cuadrata , funtzqualia dicto re-

Gangula DB, & quadrato G C; dempto-

que communi. quadrato G C, remancbit

guadratum C H zquale re¢tangulo D G,
10c eft, rectilinco A. - o

C 4 EV-
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DEFINITFONES. )

Equales circulifunt, quorum
diamecri 5 vel femidiamesri
funt zquales.

3|« Linea re€ta tangit circu- |
* lum , quem tangendo non_,

fecat.. ‘ ,
.3 Circulus circulum tangit, quem tam-
g=ndo non fecat .
4 ADB, CD dicuntur zqualiter diftare
¢ d centro G; eum perpen~
diculares GH, G I, funt
azquales, Cumverov. g.
perpendicularis G K,ma-

-\ 10r eft quim GH; dicitur
. ) ¥ EF, magis diftared cen-
n - to,quim A B.

6 Segmentum circuli, eft fi-
gura, que fub recta:linea, &
eripheria circuli- compre-
A B ﬁcnditur .
.- L 6 Seg-
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Liber Tertins+ $7
6 Segmenti autem angulus eft, qui fitd
\ reta, & peripheria; qualis eft angu-
lus quem facic peripheria A D B, cum
reda A B, ad punctum A, vel B,
7 Angulusin fegmento v.g. in fegmen~
€C - t0 ACB A, eft angulus re.
¢&tilincus A C B, cumangu~
lus C eft ad perilgheriam ’
& latera C A, C B. pertin-
R gunt ad terminos bafis AB.
: 8 Tam angulus rectili-
c neus ACB ad peripheriam:
m . quimA D Badcentrum,
1l icitur infifiere peripheriz
AB, quam intercipiunt -
v nez reclze continentes. an-
J A R gﬂIOS C,D.
9 Figura aucem mixea A B D, & con-
* tenta peripheria A B, & duabus reétis
A-D, B D coeuntibus in centro D , ap-
it pellacur Sector. - T T
v ro-- Similia circuli fegmentafunt, in qui-
nt -
g,

' bus anguli iuxca
definit. 7. funt g

& ales, & fatis eft
ut 1vel vous ABC,
v fit- zqualis wni P

-EF), quidper 21.
i Kuius etiam reli-

& 7 gui? fune 2qnales; quia'omnes in codery
© gmento funt zquales. Ca o
C 5 PRQ-
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PROPOS. 1. PROBL. 1.
Dati cireuli consrum reperire ,

Ecta B D, fecans aliam
' R AC bifariam,& ad an«
Lo ) gulos rectos in E, fecctur bi-
| fariamin F.DicoF, effe,
A C centrum . Si enim F non et
: centrum, fit aliud G,exera_s
splam BD. re&a enim BD, femel tancum
fucatur bifariam in puncto F. Neétantur
GA, GC, GE, eruntque duo latera G E,
EA, zqualia duobus G E; E C, & per 15.
 def. prami bafis GA,bafi GC. ergo per 8,
Pl‘l'lnl.. GEC, (iEilxgﬁn.,t ales) &'IC&I',
& rectus GEC,zqualis re¢ta DEC; quod
eft abfurdum.. . R
Corell. Exgo in quauis redlz, quz aliamy
fecat bifariam, & ad angulos rectos, eft
cencrum circulé; atque adeo in comumuni
earundem concutfa .

PROPOS. :. THEOR. 1.

Relin A B, welfens duo punisa poripberia
- A B, cadie inera civculum .

X cenm; C,adAB dm\antur;femi-—

aliud

[

diameeri C A, CB 3 & ad quoduis
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Liber Tertius. 59
A__3 aliad pun&um D, recta CD.

D Erunt igitur per 5. primi, C
: AB, CB A =zquales. Eft au.
tem per 16. primi CDA ma-

) ior C B A, ergo etiam maior
, QUi C A D; jdeoque perg. primiC D
minor femidiametro C A. v :
Coroll. grgolinea tangens, tangit Circu~
lumvin vnico punitos - » :

_ PROPOS. 3. THEOR. 2.

Diameter C A E fecans alinm B D, 5on per
cenrrom duiam bifaviam, fecar ad angn-
los reflos : & vice verfa , fecans 4d angte
dos rellis i fecas bifariam .

b

; e IN primz enim h{%)thdi

duo latera A F, funt
Y - 2qualia duobus A F,F D, &
t ‘ isSAB,: bafi A D. ergo per
i b .

§ . primi angulus AFD 2qua-

.. B lixellangm%ulAFD.. _
! Infecunda,prxter angulos rectos ad F,
eront per 5. pami zquales A B D, ADB,
& latus AF atis oppofitum commune. cr-
per 6. primi , latus FB erit zquale »

ateri F D ]
Coroll. Eodem modo in omnt triangu~
. JoHokeli ABD; reta AF fecans bi-
s mam bafim B D, fecatipfam ad angu~
- C e dos

Pt



6o E lcmentomm
los yédtos 3 & fecans ad anoulos reltos, fev
cat bltunam_v

PROPOS. « TH-EOR 3.,

Extra centrum s nulle linea /c mutuo féun
& farum .

I enimAB,C Dfe&x eL
fent bifariam i E 5 reta
E; ducta ex centro F ,efler

pcr 3 perpendicularis ad v-
“tramgue; &awguiiFE A, R
E C, effene zquales, quod abfurdwn

PROPOS. s THEOR. 4 .

C.‘nwd: ﬁ mutno ﬁ:um wins lmhwt tdms

< ,mmum.' L
. o i

S I fieri poteﬁ ,dcommunu

centium fi C.. Ergo.CB;.
c ent iemidiameter . comniunis ,
3 * eique erunt zqualdsaliz C'A,, -

‘A" C'E; ideoque xquales, intep
E;quod eft abfurdum -

[ AN

PRO-
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'i'p]iopos 6. THOR. 3.

Etiam 1¢ musno un_gmmm 5 non eff ndem

P Roptex eandem canfam_s;
uia DB, effetcommu-

@ nis, & DA, D T, zquales

A- effent eidem D B 8: zquales

- mter&u. s S

PsROP &S.n;, THEOR 6..

Srmm&o cxmml y odauimar AFIB,
)rrumi', GpalinlC,. 2D,2E,

L wiasmane s veris LR A ombium maxima ;.
1B, minima:; IC midior 1D, ey eidems v. 22

. 4K yna tantum poserit offé « qualit ex: :ad=
rera Pmc vuxmu P 'uel minime o

: P Rama 'FI FC funt per:

: 1imi; maiores 1 C ,.

fed FI, C funt zquales F 1,

c\ iA l:rao IA, major. eﬂl Cs

,‘. ..

Secn‘ndo T'F,FC, fant zqnalwIF, F D;

& angulus TRC, maior IFD. ergo per 24..
pmm IC maior quim ID, &e¢.. .

Fertio-}F,1E, funt maiorés FE,lioc eft,.

FB: derripa i nm commum I}-, vemams

I1E maigr I ] . i

L O_Tx»
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Quarto fi angulo B FE, fiat zqualis B ¢
FG: erunt circa ipfos latera IF,BE zqua-
lia lateribus IF, FG. ergo per 4. primi & )
bafis I E, baft I &, & nulla alia. relique -
nim omnes funt maiores vel minores , ex (
prazmifsis . s e

PROPOS. 5. THEOR. 7.. '}
Ex jmm?) A extra cirealum pofiso  ducan-
tur quotcungue reite A B F E per cantrums
FpA'DI, AGR vicumgus, tams ad con~ 1

canam peripheriam , qucin ad conuexam :
Dice A £ ;5 affe maximam.:sduliaruns ad
concandm.; A B, miwimam sdullaramad
somuexavy ;. A1., maisremnsffe A H 5
A.G maierens A D ipfigue » g. AD,
Yiams canisns aliswpefle sffo aqualem .. -

. Rimo. A F, FI, funt per -
. . ux,tpmm 3*maiogc;'A I .
(1% ergo & AFE, quarcltzqualis
PR iplis ARFL, &c.' © . -
'SWM-ADaDFsﬁ}HC 4
\/ maores AF. esgo demptis ¢- .
g qualibus FD), F B; remanebit
D, matos qudim AB &c.
s Tertio A F, FI fune zqua~
- W desAF,FHifedanguus A %
FI,maioreft A F H. Ergo, per a4, primi
Al maiorquim AH &e. =~ |
Quar-

Y R, &

&3 8 8
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Liber Tertins . 63
Quarto . duz A D, D F, funt per 21.
| prini, minores duabus AG, GF & GF,
F, funt zquales. ergo AD, minor quim
A G, &c. R .
Quinto. angulus A F C, fitzqualis A
F D.ergo per 4. primi A D, erit zqualis
A C; quuacirca zquales angulos latera.
AF, FD., funt zqualia lateribus AF,FC.

PROPOS. 5. THEOR. 8.

Tresveiis AB, AC, A D, fint agunlis o,
: Dico 4 l_']‘i centenum . .

B ' EGzCB, CD, fecentur
N\ ' bifariam in E, F, 8& due

; [ cantur'AE, AF; eruntque duo _
_ latera AE, E B, aqualia duo-

. Y bus AE, EC, & bafis A B, z-

alis A C . Ergo per8. primi anguli A.

E’ » AEC, funt 2qumles, & relti : & per

eoroll. primz huius , in EA,erit centrum

errculisfed propter eandem caufam debee

effc in FA, ergo cemtrumef} A ..

PROPOS. 10. THEOR. 9.
Circalns cirenluns ficat dunstaxns in lﬂfu
- vmail.

S
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S 1 enim fieri poteft fint tria

.punéta B, A, € ; & cen-

trum vnins fit D. Cum ergo
tria punéta B,A,C, fint com~

. munia; erunt etiam ad alte-
rius circuli peripheriam tres reétz D'B,
D A, D C, zquales; ideoqueD centrum
_ erit veriufque , quod eft contra 5. huius «

PROPOS: 1. THEOR. ro.

Redda coniungens ceniva dsorum cireulorsomn
Je muzuo tangensium interins 5 tranfit per
Comtalinm . : ,

A P Vnétuna contatus fit A,

; centrum incerioris ciremli
G, exterioris F; & reta F G,

: fi fieri poteft non tranfeat %er
>

77 A, fed interiorem fecet in
exteriorem in E. Eruneque GA,GB,2qua-
les,adiectaque ¥G, erunt AG, GF zqua-
Jes FB,; fed A G, ¢ F funt maiores A F,
per 20. primi. ergo etiam F B, mziorefd
quim A F, hoc eft, maior quim FE.quod
eft abfirdum . idem fequeretur ex altera_s
parte , i F, poneretur efle centrum inte-
rioris’y & G excerioris , etiamfi punéta.s
C, D, vel B, E, pencyentur coincidere
invnms.

PRO-
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PROPOS. 1s. THEOR. 11

Redla coniuvgens centrs duoram circalorum
© f€ muituo tangentinm exterius 3 sranfitper
contaldum . o

I enim FG, coniun-

A ; -
: - ‘gcns centra F,G, 06

Bl ‘tranfit per tontactum-B,
e fed fecet circulos in C,

E. crunt dio latera ¥B,
G B, vel zqualia; vel minora tertio ©f
C EB, quod ett contra 2o0. primi .

PROPOS. 13. THEOR. 12

Contaltus circulorum 5 ef vwicum
: puniium .

S Iduo effent pun@a con-
A D tactus v.g. A,B ; reta_s
2 4% C D, coniungens céera C, D,

. . per 11. huius tranfire perv-
trum ; efleeque A C D B, communis dia-
mecer, eademque fecta bifariam in duo-
bus punctis C,D. quod eft abfirdum .
A ¢ St autem duo cirouli

T fe mutuo tangerent in_,

{ pk= duobns punétis B;F,ex-
-terius; vnd, eademque_

‘ ’ . D%) .



66  Elementorum
D E, tranfiret per vtrumque’, per 11, vel
ceree FD, F E, effent zquales ipAi DEE,
quz omnia funt abfurda.

PROPOS 14. THEOR. 13

" Ad pquales 4 B, C D , cadunt aqunles pcr-~

pendiculares E F, E G; ér A B, CD, fune
aguales 1 guando perpendicnlares E F,
E G funt ag’mdg: -

A P Erpendiculares enim EF,
E G, fecant AB,CD,bi~
fariam per 3. huigs ; & ideo
B e AF,DG, femiffes zqualium
> funt zquales. & quia equali-
bus quadratis femidiametrorum EA,ED
®qualia funt per 47. primi, qéxadrata AF,
PE; & quadrata D G, G E: necefleeft
hzc duo,a lis duobus efle zqualia, & deme
fu's ¢qualibus AF, D G, remanere 2qua-
lia quadrata EF, EG, & re@asEF,E G
zquales . ‘
Vice verfa, fi ex duobus quadratis E F,
FA, quz funt zquali2 ducbus EG, G D,
.quia fuat &qualia quadraus EA, ED; tol-
lantyr zqnalia EF, EGs; remanent zqualia
quedra FA, G D, ipfzque,AF, DG z-
quales. Eft autem per 3. buius AF medie-
tas totius AB,& LG medistas totius DC,
ergo A B, D C fung zquales . o
Co _ .+~ 7 PRO~
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PROPOS. 1g. THEOR. 14.

Applicatarsm in civctilo maxima eff diame-
ter. v.z. A G F; (¢ H 1 centro propinguior,
maior off remotiors C Do -

Veantur ndicu-
BC ED lares _Glgfze,qua‘-
Al glum illaerit per defin. 4.
X /i huias minor iita y & ideo
‘ ex G I, poterit ablcindi
G M, zqualis C K; & BE, zquidi-
ftans ipfi C D, erit per 14. huius zqualis
IH. Nc@antur -praterea GB, GC,
G D G E; eruntqne per 20, primi, duo
latera G B, G E maiora reliquo BE,
%erd G B, G E fune zquales diamstro AF.
go. : .
Quod aucem H 1, fit maior C D; pacet
per 24. primi , quia latera GB, G E, fune
zqualia GC, G D, & angulus BGE, ma-
iorCGD. .

Reila F AE dismutre A D C perpendicn-
laris in A ; t0ta cadit extra cireulnm : ¢p
angulus contingentia E A B, non poteff
dinidi per lincam reQam : Angrlus e-
siam femicireuli C A B maior off, o re- -

ligkus
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liguus contingentie minor omni angulore~

felines acuto .

FGA E P Rimo. Ad quodlibet pia-

¢tum G, reéig E F, due

catur ex centro D , reftas

D G Quoniam igitur re-

© €us A, maijor eft acuto D

&l G Aserit per 19.primi DG,

maior femidiametro D A5 & G, extras
circulum &e. »

“Secundo. Dicorcétam A H, edultam
ex A, vteunque infra A E , fecare circu-
lum . Anguloenim E A H, fieri poteft 2=
qualis AD I, ad centrum D, per 23. pri=
mi , & DI, concurrit neceffario cumn_s
AH, 3.g.in I, qua duo IAD, IDA, funt
minores duobus rectis , quia funt zquales
reto D AE ,& ideo necefle et DI'A ,
efle reCtum, & per 19. primi DI,minorem
effe femidiametro D A , atque adeo pun-
étum I, nec non totam A I, efleintra cir-
culum; & rectam A H nequaquam cade-
re inter retam AE,& peripheriam AB .

Tertio. Dico angulum femicirculi C

AB, maiorem eflc acuto CAH. quia pre-

ter-acntum , centinet angulum fegments ,
quod abfcindit eadem A H.
uarto. Dico angulufn contingentiz
contentum recta A E, & peripheria A B,
minorem efle quolibct acuto E A H, Hic
o enim




Liber Tertius . 69
enim continet angulum coutingentiz , &
Iimﬁl angulum fegmenti abfcifli 4 rectas

Comll. Hinc patet reétam E Foficum_s
diametro C A, ad pun@um A, conftituat
reltos CAE, T AF; tangere arculum in
puncto A

PROPOS.. 17. PROBL. 2.

Ex 4, dumc redam , qua 1angat tirtn-
dum BC.
r C Entro D interuallo DA,
defcribatur alius circu-
lus, vel arcus A E,eumques
fecer perpendicularis B E, in
-~ NE; &D.E, fecet circulum
C dico A C, tangere ciroulum in C, Eft
enim per 4. primi angulus DCA, ¢quilis
re&to D B E, quia circa angulum D duo
lateraDC, D A, funt xqualia duobus
D B) D Eo .

PRO&OS 18 THEOR 16,
A B tangat civenlnms in C: Dico femidia-

metrwm .E C , effe pesoendiculrnrem ad
A B L] .

Nam
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70 Elementorum ‘
A cDB Amn fi alia E D, eflet per-
.\ pendicularis; effet EDC,
reétus, & ECD, acutus, & per
19. primi y ED minor femidia~-
metro E Cipunctumque D, in~
.t‘gz circulum. quod cft contra hypothe-
im.s » :

PR:OPOS. 19, THEOR. 17.

Rella C E continsunt com tangente A B, An-
gulum redum AC E. Dico G E sranfire
per senirsum .

AcC I enim E, non eft cengrum,
fie B. ergo per anteced-n-
tempeQus F C A, zqualiserit
recto EC A . quod ett abfur-
dum s, - L

| Pnopéso 20, 'THEORO,lao .

dpgul)u B DcC, 44,::;&7)0» D;. duﬂw 28
B A C, anguli ad peripheriam 3 cum fusrit
Aadery peritheria bafis angplofam.. - .

A -~ Y N primo cafu anguli E
: I Dg,.EDB.funtdu lian-

' gulorum D A C, DAB: quia
B ‘triangulaD A C, DAB,unt
€ Ifofcelias & EDC, EDB, fusit

‘ : per

|
1
|
|

&

]
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! per 3 2., primi zquales duobus
' wmcernis , 8 oppofitis .

’ Ifr; fecundo, propter eatndcmf
- caufam BDC, duplus cit anguli
I . B B A C > ? P -

. In tertio, totus EDC,duplus

eft torius. E A C; & ablatus. E
P D B ; alati EAB; ergo relignus
"CBDC, duplusreliquBA C,

+ -~ PROPOS. 21. THEOR. 9.

Qui in 2odem fagmento funt angali s quales
Jumt ADB, 4G B, AE B; fum inter

) fe equales .

r € Atio eft,quia vnus & idé

it R angulis AF B, ad cen.

- Dy trum , ett duplus angulorum,
! ADB, ACB, AEB. .
A Vade fapiter Euclides de-

finit wltima definitione fimilitudinem
. fegmentorum , per zqualitatem huiufmo-
‘, drangulorum. . o

Ex ‘Sébolilo.‘“

Efta A B, fubtendit ad

eafdem partes duos an-
gulos zquales ADB, AEB:
Dico puntta A, B, E- D effe
Bad peripheriam ..eiufdw}'nr-
culi.




73 - Elementorum

culi. Si enim peripheria. ABE; non tran-
fit per D, fecee rectam BD, vitra vel citra
punétum D. in F dudta igitue A F, erunt
per demonftraca anguli AF B, A EB, im
eodem fegmento ABFA, zquales. & cone
Aequenter etiam A F.B, A D B zquales .
quod eft abfurdum ,’ vnus enim eft altero
JNAIor per 16, primi s quia vnus eft exter-
nus , & alteranternus & oppofitus v .

PROPOS 2:. THEOR. 0.

Quadrilateri A B C D inferipsi circide.,. in-
guli appofiti funs aguales duobus refdis .

Nguli enim ACB,ADB,

& ideirco ABD, A D B fimul

B A D;duo BCD, BAD, func aquales
tribus angulis.trianguli ABD5 quos con-
fiac effe duobus rectis zquales per 32 pri-
i, &c.Simili enim modo oftenditur idem

de duobusangulis A BC,ADC.

s Ex Seholio-~ .. .. .
2n guadrilatere A B C D, dso anguli 4,
. welduo B, D, fint aquales dnobus refk i ,
. Dico guatnor punéia 4,8,C, D effe ad pe-
-i wipberiag civenli o 0wl <A
RTYar) - 1

‘A funt zquales per z1. hu-
s, & fimiliter ABD, ACD. '

zquales.toti BCD: adiectoque’

LT LD T B e
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, Liber Tertins i B
: C I enim circulus ABD, né
- tranfie per C, tranfeat vl-
uavel citra, & in co fumatng
L, aliquod punctum: E; quod non
it 1n rectis B C, D C. Erunt
. dgitur per 22. jam demonftra-
, fametiam duo anguli A , E 2quales duo-
bus rectis ; 8 zquales duobus A, C; &
demptocommum A, remancbunt zquales
E & C, quod eft congra 21. primi . ducta
énim BD; etit angulus BED, vel intras
vel'extra triangulum B.G D, idéoques

. “vel maioy, vel minorangulo'C. ;' ¢

PROPOS. 33 THEGR! .

Segmenta fmﬂiﬂ, Cr fuper eadem bafs conflic
e, funs agualis . )

- Iﬂ;im&in'-ﬁ_lperpoﬁtioue‘

. 0 A non fibi penitus cogrudic;
. \\ -aliqua efta A C D , foeabie
| A\ yﬁu_s‘pf)ti;;l;cﬁamin-‘(}:',alge-,
- y o 1us in'D; fetque ansultus ex-
A B ternus AC lg?mai;ﬂntemo'
CD B, quod eft contra kypothefim, an-

guli enim fimiliym fegmentorum depent

, £ guales, .

‘ Loy Y8 R l:v .‘

»e

T D FRO-
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74 - Elementorym .
' VEQP(R‘OP OS. 4. TH;E:OR 2.
1dem yorum et guaudp baf Sh fun: a:gui-

105:,);» .;',:.}- R

PB.QPOS. 3§ I’RQBL. 3-
Dmfgmm 4B c¢ mm'm rqmrh A

V3 IC&E‘:A B nAuCD'
; quz.non fine paralle-
‘A X‘;‘ B ﬁC"‘ﬂtﬂf b]ﬁu‘{alﬂ l“D »

\|
] Es& ex D,E erigantur per-
h ) tpendiculares D B, EF, i,
quibus neceflario exiftit cé-
ztum circyli pér coroll. prima buius 5 ni=
mirum in communi concusfu E.
Eodem, modo defcribitur circulus per
_quelibet alia tr1a punéia Ay B, C, vel ¢-
X501 Circa triangylum dummodo puaéta
sopexittant ivyna linea yeita «
. -Quod autem pradiétg perpendicitlares
EF, DF;concurraats pmhatur m.(egucnu
kmma;u,

me; -

Lerpendicnlares fecantes. lanrmmmgnb b-
Sariam, concurrant ad vnim pusdum .

' In

|
l

¥
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I N primo maﬂulo ABC,
anguius Asel r&ﬂns 5-im
N, fecyndeo ohtufuss 5 & i tertio

' - . funt ORNES: ACNTI 4N Omni -

bus autem, fecwm eft lacus A1 bifariam
in D; 8 DG pararella laceris .4 C.s,0c-
cure it bafi BCyinGs & GE eft parallela
AB 5 & ex liisprocreatur parallflogram-
mum AD. G.E» in quo latéra oppofitas
Sl IDGAESK AD;
i A w12 GE& D B, funtz-
i {_qualia pex. 34.primis

,dhn»
. ;C&;c; 29:angulus E
\v (- G Cazquabs mteﬂ-
e i B8 S E S G

) 3 hxf et 1 1) Roseguries dvesr
quiia kmnp qualed-cidem A ktguia

= .-in lsE GCHGE € adjaoer. latus'G E,

(nE wguglezadiager duobus G

BD, Bs erit per 26« prami GCx gqua-
lis GB, & G D, gqualisEC:; ac%ucadco
E b. gguahs rpﬁ A E. Atqu }7c fuog
un IR
9{ feo lﬁ Iamvero mdpr::;n..o

ura perpendiculares
DgF,I:F?comcxdnnt cum
parallelisD G, GE, eo

’ vod euaanﬂuh GDB,
: C ECfntz walés feto

:'I B : £ ALifade cohffatietiam
pcrpcxfdxéuhres g 3 & Foontutrere, &

& con-~
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75 “Eleméntoram

~& concirfim Foff=: pun glm G, id quo
afis BC; feéta oft bifaviadh : itavt nboc
<afu non fit epus ducere terdam perpen-
dicularem,qua deberet cngl ¢ pun&o G,
fiper BL -~ v 2

- In fdoundo’ vero. cafn per yendxculatqs
i A. e D BB jcenqunmging

C hs fic obzufo As
DF fic redls , recta

R ’noamerD G, &D
By & ﬁu}hter EP cadie. duter “EC»
£ G. vnde codcurlus non poreft non effe
4nfra-B Ct:-contctrfum aucem’ probat re~
¢ta DE, qu @ ex'duobiis:reéhis ad £),E dé~
mit dues ADE, A E D. & ideo ieliqui F

D E, F‘E D, fuat duobus reltis minores s -

o que. fcqmmr_ﬁoncurﬁs per 'y 3~Axxoma.

‘In'eertio cafu pé¢
3 dxculxcs DF. 'E%e:ca-
« «dunt inter DA, DG, &

- dnter A'E, E G iquia_s

‘R G — € anguli BDF, CEF func .

maiores angulis- GDB,

G E C, qui funt ®quales acuo A, & idea
soncurfus F eftintra tiangulum A B C.

Densque in veroque cafs tertia rpcn-

dxeula:mcmcndu cumseia. £

) ‘A Pt“

2. mfra*B‘Q Cienim -
’ gulus GDB.¢ g‘u

D EFE, cadic necefla- .

L
g
1

fm
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 Liker Tertins, 7 .-

primo ¥ B, eft zqualis FA, per 4. primi 5
quia.cirpa peq3 %DA, FB fuor dup la-
tera FD,D A, ¢qualia duobus FD, D B .«
fecundo: K., ¢qualis efteidem E.A, can-
dem ob caufam , affumendo triangula F-
EA,FEEC.ergoctiam F C, eft. 3:%\313
F B. funt autein etiam duo latera .F G,
GB, zqualia duobus F G, G C. ergo per
oftauam primi, inguli FGB, FGC erunt
zquales. & .regi . .atque adeo omrres tres
perpendiculares.concurrent :ad commune
punétum F. quod erat dsmonftrandum .
.- Pro figuris .regularibus plurivm lase-
rum pooiur aliud Lemma huic fimile ad”
otauam propafitionem quasti .

A . Cgterum in propofitio.

ne 25. non eft neceffe ve

F\1 N, rectz A C, A B, habeant

B X\[%, ¢punctum A, commune,
' - dummodon non fint paral-

el , Etlicet hic coucurfus perpendicula-
rium demonilratus Gt duntaxatin triane
sulis ;' idem tamen fequitur fi duz linez
ucantur vecunque,duramodo non fint pa=
rallelz quales fune AH, CI. Nam produ-
&z conftituunt cum A C; triapgalum
£ C B, & perpendiculages, DGo.EG con-
gurrunt 1 G ergo etiam perpendiculares
KM, LM, qug fecant AH; C L, bifariam
concurrunt alicubi in M , cum fint paral-

lelz ipfis D G, E G, &c.
e D 3 PRO-

-

s
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. 78 Elementorum . |

PROPOS. 26, THEOR& vg

: A

In eolhh ek mc,ujhwuinuh‘t weulé

! dgnk.f infifiunt  equalidhs peviphowiir., -

" fuefint t‘m[i}un M mtrm 2 ﬁnc d pe- ‘
rtflmum .

Lo

& S Int pﬁmo w ualrs
-angliad cencra.G :
H . ~Cun igierhr-circa_s
eoRdemn fint « Juatuor fer
‘ F-midiameeri xquales,eric
per 4 primi bafis A C, zqunalis bali D B.
& quia ijdem anguli G, H, fune per 26.
buis dup'i ABC,DEF: ideo ue fuper
zquahbus bafibus fcgmenta ABC, DEF,
milia, erant per 24. huing eadem &é'
menta ¢qualia,8 periphesiz ABC,PE
necnon religne AG, DF zqualcs .
Deinde i anrguli B, B ronantur ¢qua~
Tes; neéefle c{i mam G, H eﬁc. xqualesl
€1go &“" C

PROPOS 2.7.THEOR !-46
ﬂumio avews D F ,id- C/mu %Aley y ﬁm

~ “quoqhes tam Abguli aldl bentri Qhﬂm
: mgul; .B, 8, ot m/m:m P .

Y

LY D s L)

¢t s;
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I enim aﬂgtﬁm A
' G C, elet maior

ul DHI*, npf‘q e DHF,
0 fieret & uausAbI,ar-

cus A I, effet zgnalis
quod eit ab[mdum .

5 Similis-eft ratio deangulis B, E .
" PROPOS. 28 THEOR. 25.

DF » per 26. hmus » boceft , ipi A C,

it I8 eodom, wel aqualitus nrc»h.r, 4quales re-

[ ‘. & (ubtendunt quale: pmpberu:

el 'Runt enim per 8.

£ - primianguliG,H,
o ‘R zquales , quia circa ip-
E, fos. funt quatuor femib

A “'" diametri gquales; & in-
g fnpcr ba( s A C, poniturzqualis bafi DF,

G %0 per 26, huius, arcus A C, eft 2qualis.
& reliquus ABC, reliquo DEF.. «

- Pnizbmu aguuln /ubtmdunt rdk
» _ zgudl .
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80 Elementornm ‘
E Via per 27. huius '
/" erit-etiam angu-~

lus G, zqualis H, fi pe-
.l-‘ npbc;xa AG, fic zqu-

lis D F, & per 4. primi
bai‘ is AC, equalis bafi DF, proptcr qua~
‘tuor femidiametros gquales. . !

PROPOS. 30. PROBL. 4.

Datams. peripberiam A BC , bifariam
' ecare, o

Oc przﬂat m&a BD B,
A ¢ H x fubtenfam A C, fe-
cat br riam , & ad angulos
reétos in D . quia circa rectos
: funt latera BD, DA, zqualia
-la;eubus BD,DC.Ee xdcu'co per 4. pri=
i bafis AB,aequahs BG& per zs'hmus,
arcp; BA, gqualis BC.

PROPOS 31, THEOR 7. .

Angulus in fimicircalo reitus ¢ff 5 i3 maio~
ve fsgmento minor ; in minore maior vello .
. Asgulus quague [ p;mm mgiorir maior
" eff redto , ¢ minaris miner . ‘

D Ico primo angulum A B C in femi-
cxtculo ABL, eﬁ'e re€lum. Angulus
enln

A
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Liber Tevtins. &t

5 ¥_ enim A D\ B, duplus et DBC;
i o ¢ & CDB,duplus DBA, co quod
e @) rhiangeia ABD, DBC,fine Ifo-
- TN Kehiaafed illi dupfi fune equa-
W 0 . lesducbusgeltis,ergo D BA ,
~  -'PBC, conltituencreCtun'A BC. .
v vIDieots. in' smaiora iegmento CAB, an-
v ~gslos effe acutos. In.codem cnim fegmen-
I toeft quoquec angulus B A C, quieft acu-
russ, quiz A B C; eft retus « huic autem_
~“BAC, funt omnes reliqui .in eodem
mento zqualés }icr?u-..-auiu-. Ergo.. ;.
- Dico 3.a08ulumB E G,.in minoyi feg-
5, meato B E C,efle obtufunr , In quadrila-
= teroenim A B E C, eppofiti E,A, funt 2~
05 quaies duobub peclis per 23 huits 5 & A
o5 eft acutus. ergo E obtufus.
i . Denique reliqua dug pastes fin snaniv
i*|  féfle-s quia angulusfegmenti maioris, né.
%  peangulus mixas CBA. , cafnponitu ex: |
. relte ABG,&unEulo, fegment) qued ab-
fcindic recta AB: Et protra@a: AB, in F,.
| & angulus reus CBF,maior in%xlo feg~
montt Mirosig:aempe mixeoC B E.

™ Mo > a———r  ———— bt e

or . . - ’e
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A ‘ -Ex&bo{m. o |
. R RN

i o ,' -"Put vbrfmg dltcmml’m

' Voo "a‘m’ 76!} J‘CB; Jv !
e nd fimicizchinm, hoc eff,

A.’: s .‘ ,f“t‘
in' D, mmb cx AR dtﬁnbw
jmmrmlu,:)pjinnuﬁn pf! C‘ o

SI enm‘r pun&um Cnﬂ'ct m.nlxa (gg—
miento 4 na[g:ﬂurA G Biwmaneffer-z¢-
~Ehis' 3 feif obitulus' le:uzm., vt dmon-
lﬂl’a&m‘lc&‘ ll e u). AR A ”,_
P! R ,1_.\ .
PKOPQ& 3:1. H‘HEOR:’Q& ™
Rcilp A8 ﬁmgat cwmim‘n‘ in C, é‘C'D
*fecet exulletn s Cy D' Dice.angnlo ACD,
" dquiales ¥ffe: angibos ni:aiterno fogmente
- BO 3l knghle nmx,ugdnmﬂw

Mmﬂmcl"n. {-'.- R0 T RNEEIRH

St N e x.rn'?"

A. ¢ 3 > C D4 nariarisfitper

- centrumy ML, tranfear C -
., H E = eruntque per 18. huius.
sECA,ECB, relli, & ipfis

erunt zquales.C G E, CDE,.

in fegmentis, hoc eft, in femicisculis.quos.
abfundu diameter C E.

- \ a‘*

Dein-~

i weéten A Bu,dum!r- =

l
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Liber Tertius . 87
‘Dreinde quoniam CDE, reGus eft: erile
D EC, D(,Jb-. whi re¢ta , nempetoti E

-CA zqualﬂs » per g.'primi , demptoqye

communi DCE yreliquus DEC, in alter-

- no fegmento, cqualiseritreliqua-A C D,,

ad puncium contaétus C .
« Deni F ue nq,uadul.,tcro,EDFC, angii-
1 DFC,CED; funt per 22. hu~
ius :tquaks duobus rethis » hoc eft » dup-
bus DEA, DCB. Sed:DCA, zqualis eft
D E €. ergoreliquus D ¥-C, in alternos
fegmento , et zquahs relique D C By ad
comaétum C -

PROPOS 33 PROBL. 5

npr la»n&td B, deferibere- fo gnmmm.
cirewli upmu angulnm date qulnn -

‘ _é G PR:mo-, quandOr angulu;

datuseft reétus, certumy,,
eft fegmcmumclre femicircus
: A lumese -

DX Seeuido’; quando angu}us
datus eft acueys. v. 8, C,tunc conflituacur
ipfizqualis. BA D& ex A , fuper A D
erigatur; perpendn:ulausA E,& i) pun~

. ¢to B fiar angulus ABF ygqualis B A E =
- eruntque FA, FB, ®quales, & F, centrum

sirculi AGBK ;. & angulus AGB, in feg-

. menco ABGA, eut §qt uialis angulo BAD,,

ad
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44 Elementorum
- #d punétum contaltus A. Nam propter
retum DAE, re@ta DA, wkzit crculum
. per 16. huius . Eit autem: B A;Ds 2quadis
C. exgo.etiam AGB , eft zqualisC..
Dertio, qiando angulusdatus v. g H 5
eft obeufus, accipiatur eius loco acutus C.
Defcripto enim fegmento AGB ; habebi-
~gur rehiquum AKB, & angulus X, erit 2- |
qualis H, quia.pef 22. hmus G, & H, 2~
gimlent duobus reétis , hoc eft , duobus
- €5 H. Cuem elt-aqualis G, ergo K,
equalisH.. - - e

PROPQS. 34. PROBL. 4.

: ‘”J '[ RN !
. A dutocirenls abfeindere figmentum 5 quoik
. eapiat.angilum aqualim daitovig, Dy

Veatur tangens EAF, &
: EAS angulus }i,a?,ﬁamguo- :
lis D. angulus enim A'B (. in !

N altorne-fegmento C B.A, esit

AN r 32, huius zqualis ancule E
AC,kmctft‘:;eangu_lp D, AR
P R'O‘_P‘O-S’w 33~ THf‘QB,.g 29,

&i in ciresdo diss: velte Je mutuo [ud:: -
Banguia [ub: fegruniis erunt aqualis..

<, . ?n'.
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Liber Tertius: 85

PRimo > quando interfe@io
fic in centro , omnia feg-
mf;tz ﬁ;n:ffebn}idiameqi ?,&
y reGtangula fub fegmentis f{une
S n ,-quadmg; walia. .. . .
Secundo quando C D, tranfit per cen-

-grum B, fecat A B, bifariam , atque adeo
- ad angulos. re€tes E, per 3. hnivs . Tusc

re@a C D, ericfedta bifariam in B, & non

- bifariam 0 E;5 & pex 3, fecundi , rectan<

lum CED, vna cum quadiato E F, eris

’ z:u uale quadrato F D, hoc ‘eft quadrato

,& per Pythagoricam, guadratis BE ,
EF :ablatogue communi E F, remancebit
quadratian B E zquale reanguio CED.
Quadcatum auem B E yeft idem.cum re-
&angulo AEB. ergo sectangulam fubfeg-
mentis AE,EB, eft ¢quale reCtangulo
contento fub-fegmentis CEED.

Tertio - Quando. CDs.tranfiens per cé<
vrym F, non fecat bifariam-AB,in B, feca-
bitur bifariam in alio puncto G, #6, eric
ad AB, perpendisularis; 8 per 5. fecundi

. reCtangulum A E B, vna cum

: ?udrato-EG;erit a2quale qua~
- drato-GB) adieCteque quadra-
to GF, erit idem:reGtangulum
AEB, cum quadratisE G,

L DA
G F, hoc eft, cum quadrato E F, equale s,

quadsatis GB, GE, h°£-'§ﬁ4‘quad'rato;FB‘,

v

ubt L ———
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86 Elementorunt-

-Huic autem quadrato. ¥B, few FD often-
dinus zquale effe rectangulum CER,vna:
cumeodem. quadrdto. EF, ablato ngrxtur
quadrato.E'F; remanebun: re&a
E D:. A I:B,,zquaha :

- Quartor,. & vl:imo,ne:m.t

- tranfeat pew ¢enttum :dico'ni-

; hilominus retangula AEB; C

‘E D, effé gqualia; guia verum:

M-
gulo. GEH, per cafiis antecédemes,dncem
dou E Hy per centrum: E. ,

PROPOS« 360 rmzom 3o

SI lx?Mo D,.reidn Dv B;.tangat cmulum &
& alin DCA, fecet: Rectangulum: ADL,.
cnrqlmlc quadrae DB .

TRanﬂm primo refia: D C'
- A, per centrum F. Quo--
- nianrigitur A C., feitaeft bifa-
riamiin F, ipfique.additaC D ¢+
ergo. per 6. fecundi ,. rectan~

! gulumr A DT cum quadrato-
FC;, zquiaie eft quadrato FB, hoceft, per-
47. primis quadxaus DB,BF.Sunt autem:
¥C, F B, ¢qualia. ergo & reliqua; nimi--
rum retangulum ADC, & (uadfa:um..‘
D B,, ﬁmczquahau

7 )

Ses

“que debet efle aquale rectan- -



Libex Tertius . 8y
“ Secundo , reéta DCA, non
\b7 tranfeae per centrunr F5 fed
AN re@tz EE, fit ad ipfam perpens
Con vy" adicnlaris s dtque-adec per 3y
- "MutA tioms s fecetdins fegmentym s
G.D, bifariam in E + Qyave itcrunyper ¢
. fecundi, retangulum ADC ,cunr quadra«<
- b enBAC; EracampualequadgtoE D ; mlie-
: bega:dmtdEE seric re&ah%;;‘
km-A D C, enmeduobus quadris(s E Cy
EK hoc eff; cony quadraro FG, %
quadrais. ED; EB> hoc ofts qpadraco. FD,
, %ﬂm«mmnﬁh;*ﬁaﬁ ® 244>
dr %PBLBMEF,& e BC. ery
go etiamire etufsequaliys nempe s
_yedangnlum X DCy mndwum’-‘DB-.i
Corell. vy Hinc manife(turm allyfi g punn
&to D ;. dusanent plurimat recla circudney
fecantes ; reCtangula.fubs totis:5:82 bl fsg~
mentis inter punétum , & conucxam pert-
pheriany interceptis;, effe zqualia : quias
‘omnia fune eidem quadrato. tangentis 2=
ualia_s .
Coroll. . Copflaretiam.duas tangentes
" ex eodeny punéto'duétas ,. effe gqualesi.
" Coroll. 3. Fxeodem puntto folum duci
duas tangentes. -~ . '
Comll. 4.. Si duzretz zquales circulo-
ineidant’, & vua tangat, etiam aliam tan-,
i geres ..

i ¥ K PRO- .

v
|
-
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PROPOS 37s PROBL 3:.

Q_odﬁcoy[ﬂp&nﬂngﬂlm Ahl‘ C, udo r
v af guarrata D B refin BB » lzideu -

nmdum:uu‘ua.. RS NN A \
‘n' ,‘(AI.".’“/t_-'l'-")i

D BF.&ine» |
Gatur E Byquzad D-F,,

SE erit per19,. dicularis ;,.8¢-
qmal;dtm mulo ADC;,
o zqpalis tuntquadraia DF,DB,,
'«untetitm spfaequalia, 82 sebtz:dE; |
seqnaiesy: Cumiqus 'dun lakees EF.

!D,ﬁm ualisduobus: EB, B.Dy, & .
ED; &  comamiuriis ¢ enitper:S:; Rti=
i an: lusEBmaquzns redio . & ideo.
per 16, huius DB, zangent sivculum,quads
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| EVCLI D1S
 ELEMENTVM:

‘' QVARTVM,
‘ ,DE FINITIONE.S‘., .

: F dxc:tu:

- infcribt. ‘ c
ﬁgurz ABC:eum_ !
anculi D, E, F attingunt Jatera figurz

ABC.
_ 3 ABCG, dicitur circumfceibi figurz D
EF cum lacera fisure ABC, atunount

gdos figurz DEF.

3 Veretulineum DEF dxcatur infcri-
tum circulo, debent anguli D, E,F,ef
e ad peripheriam G HI.

4 Viautemre&tiliveum ABC, dicatur
~circulo circumfcriptum ; .debent Iatcra
retilinei, tangere circulum. -

- ¢ Ttem circulus erit figurz ABC , in-
foriptus s cum figura Ia:era comgermt

| cuwh.a;.
T ¢ De-



E Iementcrum '

1 ifbulus"erit ﬁhgu?zb EF,

cirdum ptu!; cwgerap eriai tranfie-
" ric per angujos, 1D, E,

7 Beda lmen dieics co:pr.zm airculos
mnrexus tetnufii fuerine ad-ciréuti pe- -
nyhenam ey vy

. l h §

PROPOS\ ‘. PROB L.. ) O3

In dnt a’rchfo, }hu vesta D, ( gmmlo ik

jim pmm uuya rg. tertij.) cooptare

ﬂ Gm - g

E dlametm BC abfin-
‘ danir BE.zqualis. D, per
3. primrs & centro. B, inter-
/ uallo BE, defcnbatut arcus fe-
Xy €ans-Jdatum circylum in A.Re-
&a enim BA, erit aqualis B E, per defin.
circuli , & zqnahs 3p6i D, per yrnmam_;
pronunc.

PROPO& IR PROB’I.‘ 5

n d‘” cirenle infcribere triangulum , I;m;
tammg,ula DEFE agmml‘guluma

D tpunétum contaétus A ,.
G AN A cunl:tzn gente CH, fiat an-

gulusG A B, zqualisF; & H

A C; 2qualis E . Dico triangu-
1&? lum ABC, ipfi DEF ;efle ¢qui~

angu~

| Maniint s e
e — . . [ Mv‘ml‘,ké_.
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Liber nartus. 91
wigulum . ‘Angulus enim’ C,’eft per 32,
tertiji, 2qualisG A B, feu F'sangulus B,

‘zquatis H'A'C,-hoc €t E. ergo per 33,

prmi , etiam reliquus reliquo. -~ -

Nota: Si hoc: mode inferibatiir 2quila.
tetum ;. clrculumt dinidi in tres partes -
quales.: * IR A .~’:-a P
PR I TN ;o ]

"}

Cirenls cireumferibere tris,»{»glm » EHjCHD=
quEF-qhi&éﬁuhm’. e

= Yy Xeerhis GHH,
. fiant in centro
cl, zqualesAIB,
BT (. eritque re-
i A - B Mliduus AIC, ¢qua-
fis reliquo K, gtua per 1 ¢ primj, omacs:
anguli ad T, & per 31. einfdpm omuesiex.
terni G,H, K, Runt 2qualds quatiior reéhs.
Pemun ducantur pet A, By Cs trestane
gentes , quz conchrrent- ad’tfia.puncia L
M, N. Cumemm IAL, IBL, finc reti s
enunt B A L, ABL, mifores. duobis rey
Ctis; & ideo per 13- Axioma A L, B I3
c oneurreent verjus L £ 8siwd de.religuisa
Dicoangiluml; zqualem effe B¢ Omuds
enimt abguli quadrilaceri AIBLy e pax
32. prim: zqualesquatuos;redtis| xomas
igitur d(i;o ad Ay B, fint recti; reliqui I &

L,




92 . Elementorune,

L, exant zquales daobus reQis,  hog el
duobus. G, EL. ted AIB, & G funt ¢qua-
les . ergo etiam L & E, &c. eadem epign...y
--eft ratio de religuis... . . . .-
- Nota ingriangulo equilateso , & fimi-
Jiter in omnibus alijs figuris regularibus ,
omnesexternos efle inter fe aquales. Atw
- queita etiam anguli ad centrum I, erunt
gqualess & f-"’-" ipfos fecabisug circulys in

Partes ¢quales. R
.. LV, e ~. Yoy o [EEY * :
- PROPOS, 4 BR.O.EL:\%-.;_ :

2ntra triangwiem A E C, circulum des

* feribere.. . - .

Voanguli B,C fecen-

tur bitariam, & BD,

CD,; concurrantad D: Dis

cotres perpédiculates DE,

b . DF; DG aflc zquales &¢.
Angulienim D E B,D B E, funt zqual

D EB, b B F;:& DB retis E, F oppofi-

tunt , eft comunune . ergo per 26. primi,

\ :

perpendicularis D E, ¢qualiset D F.E&

auters eidem ctizm zqualis DG: eo quod
Cu, fectus fic bifarians, & ‘F:Gt ﬁnt. £eet1,&
€ D, commumis . nf.pmms tes funt -
gnales; & circulus deleriptus per B Fy Go
gange lagera pera6upenti)y o i

SIVENAL L3 P DAR § - THS NS GAPIRR CENST § DRI

e ' KO-
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Libor Quaituse 93
PROPOS. 5. PROBL. 5.

' Triangulo A B C. . cimulum gircum-
Seribere .
an ~ g POc.problema're dpfacs
. R non daffete & lprop, 25.
tertipy Wbt docuimus per tria
% ,pun&a'dat} ,u&u,zlia ic‘func,
P 7C "A,BiC,. defstibege circulun.
B .o ¢ perpendicnla’&jp,enim DF
E F, quafecant quxlibet.duo larera A B,
A/C, bifariam ; -neceflario Legncurrung in ¢
quzfecentro B . 7w T

e .~ . oA e ;‘/3“_~‘:u )
, 0 Date cirealo guadratum n{/érden g

L AL D*Vzdiamaﬁ AC, BD,
Do &g - Ru¥ rint inuicem perpendi-
o -Be=Rdyncuizres incfero ExDicoqua-

il 1. drilatensh ABCR, »M‘-

v € “dramm . Quatuoe -enim jn-
;  gulis reftisad centsumelpondent per 26
§ tertijyquatues ascusgquales & quarar
arcus gqualesdubtenduae quacuor hnkz §-

uales AB,BC,CD,DA peug..eiufdem '
%enx‘quc quatuor anguli ad A,B,C, D,per
3. tertij » funt gquajes ; quia funt in qua-

i suor {emicircnlise. . 5 " » PR Sty

P -

E A
E
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' prum anguh C A D. R A,eq?)ng&x &

94 . Elementorum.
PROPOS. 10.PROBL. 15,
- Efque Lumu.zd {eque:;zem; ‘

- Trimgelnm i‘]tﬁ-hrtobﬁtma » CHiNg Veere
,m npohm nqulmd fit. 3:1,4
o :lhgn(. TR SO
] )lllls PR A P S “"“’
A o Er mtﬁcnnd: fc
R wis AB; i, vt, reéta
}um A'B Cyzquale fit qupdmo
: LA Cs B ventro A ,: intextialio
B D AB defcribatur circulus,vek ap-
<us, eique applicerur per 1. huus B D,
zqualis Y. B per 52 huius. defcriba-
tur circulus circa triangulum ADC,
quemedhd. BI)Mgnm D, per 3y. ter-
tij 3 quiz rectangulum A B C, ¢quale ot
quadrato BD 5 es quod D zqualis fit'
C, & per 3giufdempangulo BDE,2d
cen Dy mqualiserit mi3lieppe kg~
-ugntoa0gulus'C. A'Dyi - adie -

- S CDIbwem duoRAD, CDA, ==

Hm tot; AD )A&lq.ﬂ; MM&‘QAD,.
aq;whs off pey 9;. imy exgernms

. D’“B» butirs exie 8; fruABD:
;. &ingrizegulo. B, erum pet 6. primi,
DB,DCs tgwesa efique D B, zqualis

CA; ergo wqualis CD, &pers,

»



' - Liber Quartus .
DCB;y negnon A D B, vel ABD, dpplus
_ Jyﬁus BA D,cxgo&g. L.

PRQ’PQS i% PRGBL s
;| Ciresly Peiite omqn jgggq’»rq sp- .

b feribere s

f
' 1‘\ LFG 1y g
: ~ LFG, gquiangulumazapgy-
. \\"_‘(/ Jo A,Big. Ppropo ms.an;g—
& cedents , & G. gL fecent

.. 2noulos EFG, E(:F..bxfaxum ‘(‘7:! .

Tatione eriit amnes E[um gucannuh EI:
IFE, IFG, HGE, H G F, zquajes jquis
EFG, EGF; funt dupli FEG: & iddo per
26, tertij quingue arcus FG, £L,1G,EH,
. H F, funt ¢quales ; & quinque reftz iplos
. fubrendentes gquales per 29. ciufdems &
| omnes glun?:uc anguli gquales pe; 23.°
| qiia fie I, infiticiti s arcubus. &2,

qualibus HEG 1, uaqﬁOgu!xeh d1 i
| 9

tune fondcm gguahbus, o m{

E2]

P,Erfccudam I;uws,mfc'p— .
Dbatur cixculo, mangpm

; I’ROPOS- 15e PROBL&:;«
r Cm:ulo qu;om Ngultnalﬁfmkrl, )

Ermdlamctro A G,v . cemur 2~
S les AB, AC, ecrumqa’uﬁehA(;C,glqsuG,
tnan-
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86 ... '_.l}‘lgm’cntorh»i?

J 59 -ériangula zquilatera ;& 'ta®
E F angultis' AGC, quim AGB,
egit per 32, primi yna tertia

> ) ; duorum reGorum.’ Produéta
~ ~ autem CG, in E, fiynt omnes

tres AGE; AGB, B G E zquaiés duobus
rectis. ergo BGE, erit reliqua pars tertiz,
& amnes tres erdnt gquales : & totidem.s
3'}" erynt eifdem gquales ad verticem G .
& ileo'infiftent fexarcubus ¢qualibus , &
arcusfilbtendent fex reflg gqualess & om-
res [bx gu‘%ulc‘, erunt gquales 5 quid ficut
ED F, infiftic quatgor arcubus equalibus
EBA'CF,itareliqui. -~ ' '

-PROPOS 16. PROBL. 16

*-Circwlo’ inferibere Quintodeghgonsis

’\:'z A g Kiferibatur trianeulumg_»
D 1 _¢quilaterum AI}&, per a
huius 5 & per 13- {)_cnt or
B3 € num.ADEFG. Qualium igi-
- fa‘wﬁfrﬂwﬂ 1 eit, tor Cur-
€ rentia, talium §. ¢11¢ AB; & ghun!
triamt A G, &AGF rb& at%le ahf; ?3
Jipm partium ericvaa aarcus B Fy hoc el
'm ' ‘ ?A _Q ('-'-;‘ Wi

D
«

_— s e e e e
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Liher ‘2““’“50 . ‘ 97

PROPOS & PROBL. 7. & 1s.

Cirewlo Quadratsm, (> Pent agonam regu-
R Tare ciresmfivibers v

'( .. - s Tpiaxis
”*Jéj’tzkwﬁxzﬁww
N M -/ wibusfiguris,

ipfique ctiam

] Ny~ triangunlo ¢é-
NPAT 4 . IS, angi-

' ' & N’ 0 Jus guadiai.,
K F L KF L vel-péaagoni
internns fir A » extennus 85 quibus.n figu-

zis regularibus confiac rehquos cfle zqua-
les ; & exterpo B+, fiant ad centrum D, 2~
quales quator pro quadrato , & quinque
pre pentagono, id quod poteft fiers ,/qtia
omnes anguli externi cuitfcunque fignre

‘2quiualent quatwor 1eClis per 32y primi;

& hoc ipfo diujfus erit circulus in qua-
tor, vel quin que partes zquales, & linee
fubtendenses. arcus gquales conflituée qna- |,
dearym EEGH, vel péagosam ERGHI,

regulare ,-& circulo infcriptum,ve pater

ex demonfiratiopibus 6 & vodecimi . In-
uentisautem punctis E F G 8. circumi-
feribjur circulo quadratum, vel )
num per tangentes, ficutin text{a cicime
fuipiunm. sff trianguinm , 8 ficus .ibi ita
- E ctiam

ol A ———— .

g A e gy



‘A""m

98 Elémentornm
«ctigm’hic demonftratur .omnes angulasX
'L M &c. efle 2quales intetnis A, quia v.
-@. in quadrilatero E D F K,-propeer duos
reqos B,F, retiqui dao D & k funt zqua-
des duabus redls, hoc eft dasbus A, B, &
-quia D,factus eft zqualis-B, fequitur K.,

zqualemiefle A . Laretavero kKb, L M, -

8. el zqualia,probatur hoc.medo.Tan~
gentes KE; KF, & fimiliter LELG, &c.
unt zquales per 2.-corell. 36..testij..ergo
.omnia triangala EKF, FLG, &r. funt.ifo-
fcelia,& ad wqualesbaks EF,FG &c:funt
.anguliangulis 2quales;.co quod etiam K,
L, &c. fint zqua s.‘:&idco,.g(:r 26. primi
.erunc etiam.omnia larera E K, KF, F L,
- &c. gqualia , nec non duwo:K F,F.L, due-
bus L G, G M, 5. #quaka. oo

PROPOS. &#PR OB L 8. 813

I Quadrate s ¢ Peneagons-, circwluis
T dnferilere, 0 T

T Riangulo infcripeus et ¢ir¢ulus pro-
X pof4.dinidendo duos aAgulos bifa-
xiam, id quod etiam habetJocuni in'om-

|
1
i
I
1

nibus figuns regularibus> Rectxenim.s - .

BF,CF, diuidences bifatiarh anigutos v.g.

B,C, conturrunt neceflano-intra figuram
alicubi.in F, perlemma guod fequiturs &

perpendiculares F G, FH, FI, &c. dul=z.
£x puncto F ,-in fingula jacera funt:zqua~-

Tess

. e
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Liber Duartus. 99

les; idque demonftratur ecodem medo ,
quo in quarta, quod attinet ad tres perpé-
diculares FG, F H, F 1,pro religitis vero
remeuflrandum.eft, etiam reliquas FD,
E, FA, fecare reliquos angulos D, E, A
bifariam, : . . ' .
END C ¢qualem efle
\ﬁ\ g ;- £. Nam
ve «irca zquales
s B FCB,FCD,
duo CF, CB, funt 2qualia duobns lateri~
bus CF, C D.ergo per 4 primiangulus
CDF,zqualis eft CBF. hic autem eit me-
dieras torius B, ipfique B zqualis eft totus
D: ergoetiam F D, fecat bifatiam angu-
Jum D. & ita de réliquis . eodem enim_

- modo , & ordine proceditur ad reliquos ,

& tandem per 26.” primi demonitracur re-
Jiquas perpendiculares FK, FL;&c. a~
quales effe eribus FG, FH, F L guiav. g.
in triangulis FDI, FDK, prater reCtos ad
I, K, anguli ad D,dunt zquales , & 1atus
FD, reéhis oppofitum eft commune, quare
«<irculus deferiprus centro F interuallo
F G, tranfit per reliqua punéta H, Lk, L,

B¢ in jj{dem tangit lacera fisurz datz

Y

E 2 ‘ hm



‘goo0 . Blementornm

Lemma ..

dn figwravegiinri 5 &» prime in figmna lasee
TH» pumero parinm v.g. in oétogons :-Dico
Pprimo, relam A E , dultam ad angulas
-oppofites A, Fy vinumque -angulum fecare

. -“:/‘ [ 4 "m . s

. 1 X eodom enim_s
A 1° punéto A, ducan-
tur relique reétz ad
reliquos angulos , +ta
vt hant.ad viramque

griangula . Erune psi-

GH, ACB, penitus gqualia per 4. primi,
quia circa ¢quales angulos H,B, latesa la-
geribus fune ¢qualiashoceft bafis AG ecit
qualis A C., & angulus H A G, angulo
BAC;& HGA, angulo BCA: & ifti duo
dempti ex totis G,B,qui etiam funt 2qua-
les, relinquuant alios duos AGE, A CD,
Equalc;,: g:it cixq;auilﬁos t;:umx icerum iuao
tera-duobus ia, ideoq; per 4.& ba~
fis AI},;qualisqbaﬁ AD,& a?\gi:l:us FAG,
qualis DAC, & G F A ¢qualis CD A.
enique codem modo demonftratur an-
gulum AEF, zgualcm efle angulo AED,
& EAF‘ ipfi EAD. Patetiigitur r:&ﬁz&n.a

N

€ partemyetiz AE, tria

e duo sriaagula A
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< Liber Quartus.  toy
AE, fecareangulum E bifariam ; immy &
angulum B AH 5 quiaad veramque pars
“tem rectz E A, funt tres anguli tribus &-
quales-. v
Dico 2. rectam EI teanfire per A, fi.bi-
fariam feeet angulum E . -Debet enim co-
mcidere sum recta:AE, quam eftendinus:
cundem angulum- E fecare bifariam . -
Dico- 3, fiduz reét¢ EI, D I, bifariam
feeent duos angulos E, D, ipfas concurre-
re mtra-figuram'. Auoguli enim figurarum.
regularium funt minores duobus reétis, ers
go-& femufles- 1ED,1 D'F; & ideo per 53
Axioma EI, DI, soncurrent; & quia tra-
feunt peranguloe oppofitos , corcurrunt
cwtrafiguram. . L -
- . Dico 4. etiam duas pevpendiculares LI,
KT, quz bifariam fecant latccraEF, ED, -
eoucurrere in 1, Neétanturenim LT, kI,

~ Cmmigitur in trianguio 1ED, anguli-fing

zquales; erunt I E,ID, zquales: fus aue
teru ctiam I k, k' E ¢qualia duobus lateris
bus I k, K-D. ergo per 8. primi, angwdi ad,
. K, funt reétr. Rurfusduo lacerzlE, EL,
funt xqualia duobus I B E K, & anguls
eoeiisenti ¢quales. ergo per 4. primi angu.
lus Lyeft gqualis recto:k. Quoniam igitug
perpendicufares predicta neceflario coin-
cidunt cum iftis L I, kI concmrruoe.ctiam
ipfzin‘l. . BN

LA



"ses  Elementoram
Fit figura antem laterum imparixm o

V.g. in Heptagono 5

~ B dico- primare@a A K,
qua fecat angulum A,

, gi?rimmlfecm etia{qr

ifarfam [atus oppofi-

¢ tumr E D Ducantur A
EKp PACAEARD: &fe-
= A . -&aE D, bifariam in_,
K , neftamur A k. demontirabitur, vt
prius, A E, AD efle zquales . Sunt autenx
8 Ak, kE zqualia laceribus Ak, kD,ergo
per 8. primi anguli ad k, fune recti, &k
AE, kAD. ¢quales . funt aucen iuxea de~
monftrationeny precedenrent , etiun reli--
qui duo'’EAF, F A'G; ¢quales duobus D
AC, CAB. crgo & totus kAG,toti kA B,
& ideo rectrfecans angulum A bifaviamy
evincidit eurn Ak, fecarque fimilicer latus
gD‘bifariam, & ad anguios-retos in pun-

ok. -

, Dico}; vice verfa perpendicularem kI
fecarebifariam angulum A .. Coincidit ¢
niny neceffariocum iHa. quam oftendinius:

f:care bifariantangulum A .- ,
Dico 3. Duas:A I,-B 1, fecantes bifa~
piam angulos A, B, concurrere intra figu--

sam' v.g. i L ratio-eft,-quia deben fecare -

latera oppofitabifariam .-
S - Dico

!
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Liber GJuartss 107
Dico 4. Adidem puudtum I coire pess-
pendiculazes LI, kI, fibifasam fecens. 1z
tera.E By E .. Verague enim: caircidit
neceflayioenm illis, quz: frcant bifariane:

angulos-A , B.o
PROPOS. & PROBL. 5 & 14

Sawdrare ', & P‘eﬁlgwﬁrrqﬁlni circulum
. . eReamfershers .- ’

\C S Ecentur duo latera A B,
" B:C bifatiamin' G, H,
fineque GF,-H F, perpendi-

» cu‘l&;es-,hocc&, idcmaﬁnr};ic'
.+ quod i ofitione §. fa-

X £ gtunr eﬁ,mgfcriptione cir-
culicirea triangulunr:- con~
@currem dit¢ perpendicula-
‘2 4)1 -_res intra figuram ad' F, per

\‘ lemma: premiflum:. & tres.
ASGEB: linez FA, FB, FC, often-
déntur efic zqualesficut in §. Nam circa:
quales anguios ad' G-, func latera lateri-
us 2qualia;& fimiliter circa rectos ad H..
Ergo:-per 4 prini F A, F C, funt¢quales
eidem F B), atqne adeo nmues tres ¢quales
inter fe;.8 ssingulr ABF,-BCF, ifofce-
lia habentua gzr es-angulosadibafes AB,
‘BC.. Dicorealdem FA, FE, FC, immo 8¢
miiguasF D)F B, {fegarebifmiam:?;gu-'
S 4 05



104 Elementorum :
!" A., B.C’D) E .Sunt em'mB, FB Cx
qualia lateribus FB, B A, & bafis FC, ¢~
ﬂnélhs FA . ergo per 8. primiangulus F

2 gqualis-eft FBA. hoceft veesque eric
femiflis totius B. Sunt autem ijfdemgquas
les F A B, F C B. ergo etiam ifh func fe-
miffes anguloiint A, C. & quisirurfus
circ2 zquales FCB, FCD, lateras
F C,CB, zquaha funt lasterbusk C,;
.C D: erit per 4. etiam ED, gquaiis F B ¢
& angulus FDC, ¢qualis F B C. hoc elt,
etiam FLC, erit femiffis’ totiue 1), & FD
eric ¢qualis F B, eedenique modg demon-
ftrabitur F E, efle ¢qualem I C; 3 angn~
lum FED.efle fem#flemtotius B. Sc.Cum
sgitur omnesreéts FA,EB, FC5 FD, FE,
&c. fing gquales.fi centro Fiintétuallo FA
defcribatur circulus, tranfibic per seliqua
Puﬂﬁh B)C) D)E’ &C- =

E X hispater infsviptionem quideny fi
gurarum intra esrculum efle plerif~
que figuris regularibus peculiarem , reli-
quas vere infcriptiones & esrcum{criptio-
mes efle vniuerfales. . S
Peculiares funt omnes illz, quas tradis
Euclides,nimirum infcriptio triaguii,quan
drati , pentagoni, hexagoni & quintide-
cogouisutsa virculum, hoc ¢ft d inifio- ciss
o R - el

N
o
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 Liber Quartuss 108
culiig ¥4 5.6. & 14, partes’ gquales:
podlune tamen  aliqua efle vomerfzles.
Nam ex predicta diuifione poffunc fierk
infinite aliz, praxt orinibis commusi,ni-
mireiir per contiptam bifetionem arcuin
bifariam . Beneficio enim quadraci infcri. -
bitnr oftegonum :figura16. laserum, 3a.
laterum;, 64. 128. &c. & fimiliter benefi-
cio Pentagoni fignra 10.. lagerum, 20. 40.
80. &c. & ita dereliquis. ~ '

Infcriptio vero Heptagoni, Noragoni,.
1. Jaterum 13, &c. adhuc defideratur’s
quia nendum- ¢ft repertum problema , 8
conftruétio. triangul: tfoftelij, cuius vterli
Bet angiilorunt:zquilinm fie eriplus, qua-
druplus 8c. reliqui angul#, quorum bene~
ficio inferiberentur eiréulo’ heptagonum:
nonagonurh &c, co mede zno‘ dclcripum
eft pentagonum . Et beneficio heptagons
& nonagoni infcriberetur figura 63, late~
rum , feut infcriptum it ab Euclide.s
quintidecagonum .. S

o
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EVCLIDIS
ELEMENTYM
- QUINTVM

Y I 14

N e

DEFINITIONES. .

"] ARS, {cilicet aliguota eft ,.
D3| que meticur fuum. totum_-
@] precife- ., . :
d o Jpium verototum voca=
*) mr mukiplex fuz partis.
aliquotz. v.g:3.eft parsaliquota:nume-
ri 12,8 4 3; multiplex:numeri 3.

3. Ratio-eft duagum maghitudinum s -

eiufdem generis; mutua quedam fecun-
. dunrquantitatem habitudo-,
-4 Ratronumrauté fimilitudo;eft Propor--
tio;. vel potius proportionatitas: Exem- |
pligratia relatio 2. ad i-vel4: ad 2.vo..
catur ratio, & quiaeademreft relatio 2.
ad 1. & 4. ad 2. idcitcorinter 3. & 1. &
inter 4. 8&:2.dicitureffe proportio .

5. Einfdem generis. m?gimdines fune:
illz; quz mulciplicatz fe mutuo poflime:
fuperare . tales non funt linez;8 fuper--
Siss; & corpus; angulu;comi;‘gentig..

S . an,-
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Liber Duintsus 107
& angulys retilinens, Quid autemfen--
tendum. fie d= angulis feymentorum_»:
confule Clauium..  Neque: verum- et
quod.aljqui~dicunt,racti-ad curuum non:
eile proporcionem... Sunt-enim:quadra-
. te-nounullz lunula, &ab-Archimede
_-quadrataeft .. Pargbola: figuraimixtas-
excuriq-8svele:.. - oo
& - Vtcadem:fit sgtio A adB,8:C adD;.
~ : debene- gquemiuleipli--
. E A B G cesantecedentiumA »
- 3 6~ C,v.g EF,qugcun-
E C D H quillx fint;. duplz ,
4 8 triple,quadruple;&c..
e o reipeéhes quarumeun--
que-¢quemultipliciuns confequentium_»
B;.& D .-hoceft refpeétw G',.H ; que
- atiam poflupe effe duple,. triple-, &ec..
Habére fianc- conditionem, vt E, F vna:
fint gquales ipfis G,H,vel vna excedit,
vel.vna deficiant; hoc et,quando E eft
2qualis ipfi G, etiamvF, fit gqualisH ;
- -quanda-E; eft maior; quam G-, etid:F fit-
‘maior.quam H; & quando E’, ¢ft minor:
quim. G etiamt F fit minor-quim H' ..
% "Eandem proportionemhabentes ma~-
", gnitudines vocantupproportionales.
8. Quod fi in exenplo defin.6. deprehé_
* deretur.aliquamn mideiplicem’ E, maio--
-gem quiden effe mudtiplici G, at ¢qui--
muluplicers B non.efie mgiorem H ..
. E o wnc.
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108 Elementorwm |
ting A ad B , dicetur habere matorerm <
rationem quim Cad¢D. - 1
¢ Terminiproportionales vt minimum
funt tres, poteft enim confequens ter-
. Minus priovis rationis efR antecedens,
- : fequentis, vt contingitin preportione»
. enatina. o dilcseta verd requinmeur
¥t minimum quatuor tepiriné.

o  Nowhibet viian in hoe"1ixo-y & ré=
fpendet quinte definitioni libri fexti.
21 Howmaloge magnitudines funt ante-
- ¢edeutes ant* cedentibus ; & confequen~

. tesiconfequentibus.. : .
Sequuntur modi argumentandi in proporsio
., mibus s gui-inferins fuis loois e~ |
) LT monfiranghry 1
rz. Primus modus eft Ratio Alternay few
‘ permutatz . Quando ex co
A B quodviAadB; ita e#C
C D ad D,infertur, ergo permu~
AT C  tando, ve A ad C.anteee~
B : D densad antecedentem, jta:
‘ eft Bad D confequens ad:
confequentem .. o
13 ch?nndusmoduseﬂ yatio Inuerfa -
- Quando ex eo quad vE A
A B adBitaeft CadD. infer-
. C P tur,erg?j conugt:éug), vel
B A .inuertendo vt s At
b & tadDadC. .
wWe oo o

3

!
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Liber Duinins.. 109
¥4 Tercins modus eftC Gpofitio rationis<
‘ - Quando ex ¢o quod vt A
. A B adBiteit CadD; infer~
C - D wr. Ergocomponendo vt
AB B .ABfimul, adeandem B,
.CD. D;cca&¢<}!),ﬁn1’ul ad ean~,

~dem D
¢ -Qfartus modus eff Diuifio rationis,
oot Quandorex eo, quod ve AB
AB'.- B fimutad partem B, ita funt
CD__ D CDfimul, ad partem D5
A B _infertur. Ergo diuidendo
C. D vtparsA,adeandem par-
-0 0 em B, iegieliqua pars Cy
, adeandem D, Y
18 Quintis modirs eftCéuerfio rationks.
o -Quidoexeoquadve A B,
, . AB B fimul ad partem B, ifafime
, CD D CD, adpartem D ; infar-
- "TAB A wr. Ergb per conuerfioné-
CD  C rationis vt A B, fimulad
© . reliquam-partem A , ita’C
- Dy, fimul ad reliquam partem C. N
17 Sextus modus eft ratio ex Aequali~
tate ; Quando funt plures termini ex
* yna-parte , & totidem ex alia parte ;' &
-jnfertur eadem ratio exeremorun : it
queduplex. - -
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110, Elementorum
18 Ordinatacftquandov. g vt A ad B,.
itafueric D ad: E;8 !
ARC' DEF veBad.C,iaE ad
A G D r Fs&hincinferrur.”
-€X: 2quatitate-
orditiativtA 2d:C, 4 ita. D, adE.

13. Perturbarz eft quando fuerit.ve tA ad:
B;.icaE ad:F,& veBad.C,itaDad B,
inferturque itesum . Ergo.ex 2 uahcace.
perturbacta.ve A ad. C,ia: D I~.

PROPOS. r THEOR. . -~

Sint qmmagyp mngmtdw: u g 4, B, to~

tidem. magmmdmum =, o é~

plices.: Dico A, 8; fimul t‘am-qfrmlu-
Hices :pfpramc D, fimuly. qudm of. A4 ,,

- #pfins C.

EEG: HI K Tenimin.A funev.g:
A B ties magnitudines E,,
C. D P.G, zquales ipfi C; p

nwe. cziam. in B, totidem:-

magnitudines. H; Lk 2quales.iphi:D: & E, .

'H, fimul zquales erunt ipfi C,.D,.femel ;

& F,Lfecundo; &: G, H;westio- atque adcos

zl.f: A;wum C’-toms E)F.b’H,I},
».A &. B ﬁmul 3 COﬂmhﬂn‘.C’.

Dﬁm- ..

[y

PRO--

st e
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PROPOS. 3. THEOR. =

Sint A & C'5 aguemultiplices ipfagum B &
D; #lis K, F nt sarundems B , D aque-
mulsiplices : Dico 4, E fimul, & C, F fi=
wal's effe sarundem B, & D, aquemsdtiz;
plices .-

AF. CF— S I eninr zquahbus mul--
B titudinibus A, C

dangur xquales mulei tudx—

mes E; F; fiuncA » E fimul, & C, F fi mul, g

zquales multuudmcs earundent B, D-

PROPOSri- THEOR& 30

A, B fur qtmmdi:phtn mxgnnxdtuu_.r'
C> D @ E F agquemultiplices aquemmlri=
plicinm A, B: Dico E, F earsndem C, D'
effe aquemnitiplices ..

GHI XLM Tenim.in E, funt:

EA B F vagitres partes G,
Cu D . H,I,zquales. fﬁ A,
crunttotidém

MinF, zqua.les ipfi B. Cumque G, Xy
fint zquales ipfi A, B, erunc G,k ipfarum-
C,D ﬁumnluphccs. funt aueem & H, '

» eandem ob caufam, eatundém’ zque--
mlnphces . €180 pcr przcegcme‘:i\‘\n (Jl, H

2 ]
“



LT Elementorum -
fimul, &k, L fimul , funt earundemn C,,

D zquemultiplices ; & qura.ctiami I, M

funt earundem z&uemulupliccs; erunt per

eandem omnes G , H, 1, & omnes k, By

M, hoc eft, E & ¥, zquemultiplices ipfa~

runC, Do S :

PROPOS. 4+ THEOR: 4.

Vit AadB, imfitC,adDs ¢ E, F finr
aguemnlriplices antesedensium A , C ; Jé
@ H vtcungus aquemultiplices confeguen.

#im B, D.: Di:ove‘@*w. Ead G, ita B

.

ad K . o

1 E.A B.G L -7 Pfarumeninr E; Ffu~
kR FC DH M L mantur quecunque_

aquimultiplices I, k, &
aliz quxemll_;ue ®quemultiplices Ls M,.
ipfaram G, H. Ergo-perpracedentem Lk,

erunt zquemultiplices-ipfarum AC;8 L,.
M zquemultiplices ipfarum B,D, atque_»-
adeo per defin. 6. I,k,erunt vel vna ¢qua~
les ipfis L, M, vel vna excedenr, vel. wna.
deficient-. Sunt antem I, k equemitipli~
cesipfarum & F, & L , M zquemultiplie
ces ipfaxum-G, H .. Ergo per eandem fex--
tam- definitionemy. cris quoque v tE ad G,.

o
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- Demonfiratio-vationis Conuerfa e
"Corvll.  EX' cadem definitione probatur
eadeny: fac ilitate ratio Conuerfz. Nam' R
ot Lo vt Aad B, itafuerieQ
E' A B ‘G adD;&ipfanim A, T,
F C D H fumantar zquimultipl~
. o ses EsF; & ahe G, H ==
quemultiplices, quzcunque ipfarum B, Do
erunt per defin.6. E,F vel ¥na zquales ip-
fis G, H, vel vna excedent , vel vna defi-
cient ;' intmo & vicd verfe G & H,velvia
ermnt zquales, vel yna excedent, vel'vna
deficient ab-E, F. Vnde"fegnitur per cans
dem definitienem:; veBad A , itaelle D}
adC e . B N e )
“"PROPO Si‘g".“'g'H]E‘O‘B. £ .
Quam sft mulviplix magniude A B, magni.
* thdinis C Dy tam fis wblasa A} wltiplen
<t ablasa C 1 Dic etiinm relignam B, tam o .

<ffe melsiglicrm réligne D guim eff 108
torins , vel ablata abinra . Co

AB Vam et mulciplex tota to~

E C D \ tius,vel ablara A ablatg G,
- tam it Bmultiplex alicuius m2-
gmitudinis E. Ergo pee primam, A,B fi-
suul , 1am erunt multiplices i pfan‘lim S’;E
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114 - Elementorump - '(
fmul,. quim eft A ipfius C,. vel quinreft: |
A Bfimal s iplasum-C D Atquea A B |
fimul’;. fune zquemultiplices. tamespfavuny |
CE, quipy ipfrumiC.y Dy, & idea ;o E. |
func. zquales.C,D; & ablasa comouni- C,. |
sermanchic D, zquakis B : fed' B ,. itaelt
multiplex:ipfius-E,vt: ablata A, ablatz C..
ergo.ctiam: B; 15z erie nmltiplexipfius Dy
vt A ipfius.C, . vel ABipfarum CD.

PROPOS. 6. THOR.6. |

AD,.C D, fivs sguamnliiplises: magnitudi— |
wum E dr Fs &4 C.ablase; fine carun~

. dem EF aquemiisiplices . Dicoveliquas: l
Bs D; vel effd aqualys ipfis: B Fxvel eas
sundem aquemuitiplices . .

A B E Is eninr pofitis- erunt iw
C DF H;A-Br_C Dy partes-ipfis
. EyFymagnitydine & nusmero-
aquales: & fimpliteFtog oryacin A, x_uot‘
in C..ablato'esgo. mmero: pavtium: A, C.
remanebitzqualisnuRterus pastinam in B,
D zqualium cifdem E>. F. o

PROPOS. 7 THEOR. 7 .

Jiu}nlu: A5, ad candim G bubentcan>
demyrationwm i & G eandeny adi &gunles

- A, R. :
’ Nam' i

—
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E "W\ T Am zquemultiplices an-

B " tecedentium A,B v.g. 1,

C - F, luntcaquales , & ideo vel v~

© F  n3 fuot 2quales ipfi B multi-

plici ipfiug C, vel vna deficiiit,

ve] vnaexcedunt . Ergo-per defin.6. vt A

ad C, itzeft Bad Cfic vice verfz multi=

plex'F, vel vnx evit zqualis gquemuleipli-

¢ibus D, E, vel vnxexcedee s vel vna de-

ficiet; eritque per candem defin.6, vt C ad
A,itaCadB.

" PKOPOS. 8. THEOR. &

St dua magnirudines A B maior & A mi-
nor (potef enim minor concipi vepArs ma=
ioris) ¢y tevsia fit quecungue Ci Dics ma-
forens A B, ad C > babere majoyem ratte=
nems s quam minor' A 5 ad exndem C.

E D o Vmanwripfaruiw B, A5
A. B O ¢quemultiplices D, E; hac
‘C _ lege, ve D, maior fitquamC,

- F G &E, nonminor. Quoniam_s

ighur D, E fuuczquemultipli-

ces duarum B, A; erunt per primam huius
D, E firsul, ita muleiplices totius A B, ve
eft E,muluplex minoris A.Capiawir quo-
que FG muluplex ipfins C . proxime ma-
sor E. demptaigitur G , qua intelligicur
aqualis C , reliqua F, non erig maior qua



116 Elementorum .
E.cfautem & D maior quidm C ,hocef?
quim G . ergo- tora L) E maior eft cotar
¥ G'. Quare.cum DE, &E ,fint zque-
multiplices. ipfarum’ A B maioris , & A
minoris,, &F G, ipfius Cy que eft inftar
duarum-confequentium , fitgae ED multi-
plex primz A B, maior quidem multipli~-
ce fecundz C , hoc eft maior quim F G,
" fed multiplex tertie A , hoc eft E, non ma~
ior FiGy multiplice quarte C . Erit per &
definitionem maior ratio AB,. ad C,quimy
AadeamdemC. "

¥ vice verf2a C ad A B, habebit mino-
rem quam ad A, quid vicifim, eft quidem
F G maior ‘quim E ; fed nen eft maios

qumDE. E
PROPOS. 5 EHREOR. 9-

ﬁ‘ixc A, d B‘, eandems habennt vasionem ad
C: fine C:tandem ad: A & B femper £

("B’ .."ml!.‘ll‘!o » .
- A B @ Fenim A , maior foret qui
cC B, non. haberent. rationem

. eandem ad: C , |per preceden-

tem , quod eft contra hypothefim. Neque
C habereceandem ad A, B+

PRO~ -

- - -
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Liber Quimus. 117
PROPOS. 0. THEOR. 1¢.

'Si A ad C maiorem rationem habeat.quim s
B ad gandem C . Erit A, mmisr qusm 1,
Et vicever[a i C ad A haber maiorem .

, quAmn a4 B; arit B, maior guim A ,

A B Tenim A cffer zqualis B,

C S non haberet proportiencm

maiorem ad C., & fi effet nn -

mor haberet minorem perantecedentes. Et
£ contrario C,ad A,& B haberet candem -

£i A & B, eflent zquales & fi A effct ma-

ior.quam B;.haberet C.ad A, minorem .,
qued eft abfurdum.

PROPOS. .1. THEQR. 11,

8i A4l By & C ad D 5 eadem fit vativ, gue
& ad F:eruns esiam ipfa tadens inter fe}.

G I H ¢ ImG} I, H zquemnlsi-
A E —(:. S plices A, E,C, & k, M,
B F D L xquemultiplices iplarum

K% T B. E D. Quoniam igitur vt

EadF,acit tam A.ad B,

quim Cad D . ergo.perdef. 6.quande I,
cft zqualis, maior, vel minor guam M, c-
runt quoque G & H zquales 1pfis k & L,
vel vaa deficient, vel yna exc & ideo

- per




118 Llementorum
gcbea?dem fextam definitionem A . B >
» Dy funt proportionales ; hoceft , vt A
ad B, ita effC ad D. ’ ’

PROPOS. 13. THEOR: 12

§é fuerit vt And B,ita Cad D, érita E
#d Ffyc.cruns emnes anrecedentes ad om
u:’; Agnﬁme: sy ona ad vnam b.g. ve

44 B, :

G H I Vmantur G, H, I gque- .

A C E J multiplices antecedea-
B D F tium, &k, L, M vecunque
e M- ®quemultiplices «onfequen-

T iU ata ye per prunam.o
huiustam fint multiplices C, H, I, 1pfa~
rum A,C, E fimul, gua’m eft G ipfius As
& ks Lo M ipfarum B, D, F ita muleipli-

ces, vyt k apfius B . Deinde quoniam ra. |

tionesAadB, Cad D, Ead F, fun
exdem. exgo quando G, eftaqualis , ma-
dor » vel minor, quim k, exitetian H , &
1 ¢qualis, maior,vel mingr quam L & M.
Acque adeo t}uzndo G maior eft,minor ,
velzqualisipfi k , erunt omnes G, H, 1
niaiores, minores,vel ¢quales omnibus ks

L, M.. Suncautem G, & G, H, 1. 2que- |

HIUIdPuCnCS A, & A,C, E &k&KL,M
gquemultiplices B, & B, D, F. ergo per

def.6. vt Asad B, ita funt omaes A,C,E, |

adomnes B, D; F. .
_ PRO-
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\ ‘ '.PRbPOS. 13 T HEOR £3.

:Si .43 B eandem :racionom halsarisqsam
C 541), at C 4d D, m»tomnguml ad
gt B .“ F.

5 ‘ S Vaiptis.enir z uemulu—
phcl‘bus;w.m pxw:cdem
w D F ti's erit per.def. 6. G, feny &cr
¢ T M maior quam Xk-.quando
o B maigr elt.quam L : atpes-o-
ue &auam deﬁnmonem, uando H,maereft
'm ::mkj non eft:maiar.c quara M..
%rgo etiam L effenon mmr «quam
sy M, uando G manor eﬁ JemK., &nrdeo
,y'; %er c:mdem defin,8..maior erit:racio A ad
quamE.ad F..

,m‘} PROPOS. ; 1. .THEOR 14.

gl V:Jads,m/irc;db Dno.dé-B,

o vel vna.cffe quales ipfirC 5. Ix, ,,qd i
B excedere ; vl wum deficere . aa -

e ABCD Exulente«m&v.
1 g.-maiore ipfa C
ropﬂ xatio A.ad B ‘maior cft, quam-C .ad Bpet.
(b 8,huius. Sedvt Aad B,itaeftCad D..

Ergo maios-etratioCad D, guamB‘C P |

)
)

’



120 Elementorum
B; ideoque per 1. maior erit B,quim D -
fimillima cft ratiocinatio 1. IChqlllSh

. PROPOS. 15. THEQ R._x,

‘ .Plrm A, B. enms. qwemulapbcdw c > D3
Junt in eadem ntime . -

E F G H I X, emm’gm,‘,;
S g’}: gratiain C)

: Av - m-s rtcs ziuales
LT s> nimirgm B

Fy U Emm er go toudem in D, nempen
H, [k, zquales ipfi B; veqne A ad B,itass ‘
erit Ead H, Fad I, & G ad k3 & per 12, |
vt E:ad Hshoc eft ve A ad Biita eruat omg-
nes E,F,Gslad emnes }-I,!,K,hos ety ftals |
erit C: ad D' !

PROPOS: 6. THEOB..:&

Rano altem;. e, \

!

L :A, u By it fie C ad D; b:ta pernmma- (

+ dove A adC:itaeffe B ak Didy boc'qui-

do omnes qu aswor -agnmdlm: Sums ginfe 3
Ao pogerity .

'“g,,’)f: A . RPN
. S M L T S ’

I!‘ Then ML : S‘lt {
’ |
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Liber Ouintas. 121

E' G- Int E,¥ xquemuluplices
A c ipfatum A;B; & G, H ve- |
B p cunque ®quemulitiplices ipfas
[t rum C, D . krgoveAad B,
itz crie per antécedentent,E ad
KE&vCadD,taGadH;s perirye

EadF,iaGadH; & per14.E&F,
erune yelvird zquales ipfis G , H, velvna
excedent , vel vna‘deficienty pcrgue def.6.
vt A'gd€ itz drit Bad Dy funtenim E,
Falqurmnleiplices 2aeecedentinm , & Ga
"‘I,W'}mluplrdcs Cf‘ff?QP?"‘m‘n -

. PROPOS: 1w THEOR. 17 -
LERASPEIN) SRS BEPERC A LIRS S FL o

e
et Diuifio ritfonis . -
N A A

P18, 4d Flitn f'€ D, ad D: Dicogini-
’ 'd‘akﬁ’eﬁ vt X, ad Bita Gad D, - -
W4 o L I S PR S A O ¢

CE e o Q& Ymantur E,

? &G, H , emncs

=+ xquemultiplices ip-
b= B s igrunt A, B, C, D.

x G» |!H 'K__| eritque per primam
o o Ruins dgereghonr
T I tam mudtiplex totims A B,qiiam-eft E

ipfins As & G H 5 tam multipkx toeius C
D, quam G, ipfins C. Sed E&x G, fune:

EY.& GH, funt aequ;nwlripuces totas

um

- xquémultiplices ipfarum A, C. Ergn etid: -



oy o, ., eum AB, CD. Sisg
=gt quogue aljz 1 K,
., e eatundem B, D g-
i ds-% X J 'quemxxjf:iplxzis.,érr
Bl By goperfecyndam v
B ‘ 4 ’gci_amF',&‘H,K,
erunt earundem B , D, zquemultiplices..
Cumigitur E F, G H, fint zquemultipli-
.cesgugecedentinm A B, CD, & FI, HK,
conlequentinm B D' ergo per def,,6. EF,
& G.H,velynaerunt.zquales » velynas
dsficient,vel yna excedent mul tiphices FI,
HK. Quando autem EF,& G H funt ma- .
-foreaquam B I, 1K »-tuncdempigcom- -
munibus F, H, remanent E , -G, maiores
quam I & K; quando fant minores, vel ¢-
-quales , ‘remanent marores » vel zquales «
duntque E, G zquemuleiplicesiplaum A,
C,& I, K ipfarum B, D.. -etge gg:r,e_an-
dem def6. eritve A ad Byita Cad D, |

PROPOSFHEOR L. |

- v «Compofitio rationis . .

4212 Elementorum }
|
|
{

¥t AB,#d BC ,ita fit DE, ad E F: Dice
companenda, wt A C,ad B G, ita ff DFy
AAEF. oL .
AT :l.‘ 7
S A A A B
R .- Sinr |
i
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Liber Quintus. 123
A BC lll; 1(1_}inus g Iv;t AC;ad
- o . > YC-! sadF G.,
t-—‘l;-m smunorem EF, Ergo dinid:n-
dovt AB,ad B.C,g'ta-_eu't D G,ad GE
Sed ita poncbasur etiam DE, ad EF. erge
vt DE,ad EF, ita exit DG, ad G F. Scd

. prima D E , .minor eft quam D' G. ergo

.tunc per 14. huius etiamE F, minor cft
quam GF; quod eft.abfurdum. Quod fi v
AC, ad BC,itaeflet D F, ad F G, nuio-
rem ipfa EF, fequeretyr EF,effe maiorem
GF, quz ponebatur maior..

" PROPOS. 19. THEOR. 15

Vet 1015 A B, ad totum C D ,ita fit 2blass
A adablasbm C : Dico ita quogue effes

. peliguam B, ad religuam D.

AB CD IO Ritemm per 16.

N 45, permutido vt AB,

2d A, itaCD,ad C; & diuidendo w B

AdD,ita AadC,vel ABadCD.

Cenuerfio Rationis .

. Corell. Ve ABad B, ita e CD ad D:;

ergo diuidendowt A ad B,1ta erit C adDs

- & conuertendo, ve B.ad AsitaDad Ci &

«componendo vt BA ad Asita D CadC,
B Roc eft argumencari per conuerfionem

facionis. . o ]
> - F 2 PRO-

N -
et e, T
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n}; Flemem‘omm _
PROPOS 20, THEOR 20,
yl/lﬂdByl!ﬂﬁt'thE, éleadC,
i1a E a3 F: Dico primas A ; D , vel effe.

- wna equales exiremis. C, Fi 'wl maiores
vel mnores .

A BC - Vando enim A C,fum

. E B zquales, tunc A & C

: -hapent eand:m proportiong
ad 3. Sedve A adB, Ract DadF, &
vt Cad B, itaett conuemndo Fad E. er-
gorctiamvt Dad B, ita et Fad E + & id-

circo per 9. D, & F, fuvltxquaks . fmﬂxs '

lt ratio in rehqms cafibus.

PROPOS. 2. THE()R,. 1.

F’tAadB:mﬁrE ad'F; (yuBad C,tta

D ad E i Dicojterum A fp Dy vel vna
effe nmmlu extremis Cy Fs wel wna maie-
res, vel vnamnores .

" S -

A B C Vando A maior eft
» E F \J quam C, wurc A ad

B habet maiorem proportio-

- nem quamiC ad B fed vt A ad B, itaeit

Ead b & ve C ad B, ita eft connertendo

£'ad-D Jergo E.ad ‘F , haber maiorem_s

nnoncm quim E ad D, & ideoque per
_ qu
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. Libei Luyintds. 12§
1o. Dymaior eft quam I. & ita de reijquis
cafibus . ’ e N

PROROS. 22, THEOR . iz
" Aequalitasordinata.- - -

SQ rhﬁu v in.20. u A;l‘ B, ita D u.(‘E.

¢r.v1 B4l C,ita E rd F :ita vt propontio

[fit ordinata etiam iv pluribus terminis
. - g ey .~ .
Dico ex aqualizate ordipdiny ve. 4 2dC's

- dtaeffe Dad® N .
ABCN DE FO .- Y PfirumA;D,
GIL HKM , fint gquemul-

- tiplices G H; ip-=

farum B. E zquemaleiplices I,Ks& LM,
zquemltiplices iplarum G F-Ergo per 4.
veGadL et Had K; & velad L, 1a
K ad M;& per zo. primze G,H, erunt va
zquales, velmaiores, vel minores extres
mus L,M. 8 ideo per 6. defin. ve A ad Gy
~ilaeric DadbB. - el
Quod fi praterea, vt C ad N, ita fuerit
F ad O, fequeretur primo per demoniira-
tionem preniflim,ve A ad C, icaefie D
adF.&quavtAadC,iaetDadF,
& vt Cad N ita Fad O. exgo per ean-
g:m erititerum, vt A 2d N, waD ad O
(Ce .- <y

" F 3 . 'pRO-




¥26  Elementoruns
PROPOS.. z3.- THEOR.- 230

Aequalitas perturbata o

Vi#ad ByitafitE ad F's deut BadC, .

stafit pertirbare D ad E: Dico ex equa-
“bitate psreurbasn 5 vi A ad C,. ita efle D
-#d F .~ . ‘

ABCN ODEF S Int G,H,I, ¢~
GHK ILM © guemultipli—

. cestriumA,B, D,
& K, L, M, equemnltiplices reliquaram.
Ergoperrs.veAadB, iaeft GadH ;

& vtEadF,itaLadM: ledvt A ad B,"

ita eft E adF.ergo vt Gad Hiitaeit L ad.
. M. Item per quartam vt HadK, jta eft
JadL.CumergoveGadH,itafit Lad.
MiSeveHad K;italad L .ergo perar..
G & I, vel vna erunt zquales- ipfis K, M,
vel maores,vel mwinores. & perdef. 6. ve:
A ad Cyitzerit Dad F. &tivé C ad N»

ita foret aliaQ ad D, &e-fequeretur co~

dem modo, ve A ad N, maeffe Qad F. -
PROPOS. 14 THEOR.. 4.

VeAadB,itaftCadDi&wE ad B,
. #aF ad D : Dico, vt A E fimul, ¢d B,.
ftaeffe CF fimul a3 D .
Nam.

t

|



: - Liber Quintus. 119
AE CF %Am‘ conuerre:?;o >
B 5D L N erit quoque ve B
) adE,itsDadb, & fic
A, B, E; & tatidem C, D3 F; érunc ordt-
naté proportionales . Quare veA ad E ,
ita'crit per 32, C ad F ,» & Componendor
vt AEadE, naC FadE . & ficequnt
rerum tres AF,F, & B, & tres-CF, F&
D, ordinaté proportionales, Rerumqure_»
per 22.vt AE ad'B, icaerit CFad: D, .

~PROPOS. 2. THEOR. 5. |

o :
- Si-guatusr magnitndines A B, € D, 4 ,C 5
proportionales fuerint ¢r A B maximas 5
ideoguc C minima : maxima 5 & minima: -
Jomal, eruns v ciguismaiores o

. ~ ‘g~ Oncipiantur tertia:
"*F'A—’f‘g"-ﬁ CA gquar.ta C vt
p—<3—+  partesprimz A B, & fe-
cunde C D', Cum igitur fieve A B.ad
€ D, ica.ablara A ad ablatam C; exme per
'#9: reliqua B ad reliquam D, ve tota AB-
ak totam C D . fed A B ponitur maior.
€D. crgo per 14 B ericmaios D. Addi~
tis-ergo-ArC; eruns A ,-B ,.C . imaiores:
mum A}a C«, D > ’ . - R

- B F 4 Fre-»



138 Ilemmtomm

3 Propof tiones ab’ :dq: iddita.
PROPOS. 26+ THEQR 36. .

RN 2
Rdtla Aad B, f + maior ratione C.ad D Dx-
T ¢, cormmemln B.ad dyminorum effe
' . DadC.

A’m ve C Za»;-L Dy
ita fit E ad B:erit-
“que etu ratio-A ad Bymaior ratione Ead
B ; ideoque perro. A aior quim E; &

er 8. ra.10 B ad A,nminor quam B ad E,
socelt , quam D adC

PROPOS. 17'.- THI:OR. 37,

ABf'--Cb

Rati> A 4d B, fit maiovyalione C ad D: Dé- ’

€0 parmumndn Adad C; rmmrmx cﬂ‘e
T Bad D.
2 4
AB 'C'Dv SItnemmvrCadD,
" E ita E ad B3: eritque»
vt in precedente A, ma-
sor quam E . Quare inaior erit ratio A ad
C,:quam.Ead C. fedvt Ead C,, ita el

pnxmutando B ad D. ergo maior it Aad .

C;quam B ad b.

v o PRO-



 Liber Quintus. 129
'PROPVOS..zS. THEOR. 18

Ratio" A 4d B 5 praior fi¢ rafioke Cad D :-
Dico, componsendo A B, 4dB,mmrm offe
C Dyad D

AB CD TCde,xtaGtI:

E <“ad B; eritque irerid

. A maior qyam E:& AB

maior quam BB ; & per 8. rario}A B ad

B. .maior:ratione EB ad B, hoc et}, ratio-.

ne CD ad D,qma componendo ¥t EB ad:
B,xmclt(. DadD. ,

PROPOS 29 TH]:OR z9

Rmo ABad 8 j' ¥ maior-ratione C. D #d
R c X .ch«, dnudtm’la A ad B maicrem_,
efeC ad D.

e i [ R |

AB ~D TCDadD,rm
E it EBadB: erie-
que A B maior qiidm_o»

: E B;s & dempta communs B, erit A, ma-

ior quam E, & per 8. ratio Arad B, maior

ratione Ead B, hoceft € ad D; quxa dm
uxdendo vt C;!d b, ia eﬂ E ad B

. 'v,w.

VN A g:f Pogrs oy

Ta R iR

. e



130  Elementorum
PROPOS. 30: THEOR: 3o.

Ratio A B al B,fit maisrratione C' D ad Dr
Dico, per connerfionsm-rationis, AB aid A,.
minorem ¢ffe C D 44 C.,

AB CD N Am dividédo per:

) } 29. erit quoque_s-
A ad B maior, quam C ad D ; & conuer-
wndo per 26. Bad A, minor qudm D ad
C; & componendo per 23. AB ad: A,mi=
nor CDadC.. . » .

PROPOS. 31. THEOR. 31..
Ratio A ad B, ﬁt maior D ad E 5 & Bad

. Cs maior E ad F'1 Dico ex equalira:¢ ov<.
. dinatay, A #d.C, maiorenaffe s Djad F.

A D T EadF, ita fit Gad® -

B E. ¥ CG&vtDadE,iaH

€ . F adG. Queniam igitur Bad. - :

G - G maioreft uar E ad Ffew
u Gad'C; erit B:-maior G; &
S ratio A ad'G, maior ratione

A-ad B. eft autem: A ad B, maior ratione
DadE,hocef HadG. ergoA ad G,
' maior eft ratione Had Gy & A maior
quam H'. Quare racio A ad C, maior cft
zatione Had C., veautem Had C, 2 ve

o - I 4

—

- . . e . .
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Liber Quintus« 131
-ex zqualitate ordinata D ad F. ergo etiam:
A ad: C, maior eft-ratione Dad F,
Idem verum eft in pluribus. terminis ;.

\ poﬁuntemmtcduci - 3.ficut falumeft

mnaz,. v
I’ROPOS. 3. THEOR 33

Jbaior ﬁt ratio- A 4d B, quam EsdF;: b 5
ad Cymator qum D ad E; .D;co ex 4qua-
- Litate perturbare , A ad C N mmrem :[u
- nAtione D n&ii. » : .

A D X7T DuEiakGad
B-. E Ly &HadG, vt E ad.

C__F F emgue 1atio-B ad:C, ma--
‘G dorratione D ad E, hocef,G:
}g + * . adCs ideoque: Bimaior quam.
L «Gis&ratio A 3d G » maior
quam’ A adtl, per 8. Sed hgs maior eft.
‘quam E ad.F, feu Had'G. ergo X ad'G,.
ishulea efbiaion ratione Had, G ¢ A ma-
ior qnam-H, & ideo satio' A ad:C, maior-

" iatione H ad-C ..Sed vt H ad C, ita‘eft ex-

aqualitate D ad: E.ergo A RkC, maxor eft.
ationc Dadl.
Tae i}
EK.OPO S« 33. T H.EO R, 33'.
Mutie mAu JxB Ju’ tmm cn, mmr /Ft A
M albare. A, ad: Pdiatmc uDecorm.
; 1 T teo-

—



132 Elementorum
téonem reliqua b ad rehguam D,“mnmnm
eﬁe 2otins. M tcmm I

A B (7.}J D Am peunumdo pey

27.€rit maior ratio

ABad A, quam C D ad C; & per con-

uerfronem rationis , $ioc-eft per 30, ratio

A Bad B, minorratione C D ad D:; ite-

Tumqte: pcmmtaudo ABadC D,~mmn
rmone B adD @ TRtk )
lmu(t\ EESE AN Y

PROPOS 34 BH.ED R.. 34.

siff m‘gaﬁil‘xﬂqin‘ mhgmﬂl'i';]e: A} B, C,X.é'
alm’D, 3 E, ipfls nhmerd aquales , fitique
naio tafo A ad:D , gaars B ad E; item

' <B ad £, m;mt gmam C ad ¥ : dicoratio-
T nejnid B G-ad ommes D E.F maiovems gfe
"‘ yattone .BQ ad EF.5 shivortm gmm A Rd
.b 63 ormfgmﬂat;add?s s

Dvline N hg ": 1. .
A D Vm emmumaxdr.ﬁs A ad
B -E ‘Dyquim B ad Eserit pas
C ;¥ 29.permutando maior A:ad B,

. quant:D ad E 5 &: comglonen-
do per 28, AB ad B, ‘maiar quam D-Ead
- E 5-& iteram permutando, maior A B ad
DB, quiinablade’B 4d ablatam E.«Quare
per 33, reliquz A ad reliquam D], maior -
ext quamA Badd) E . -Hademqua ratie-
ne erwB ad By Mguam tosius BC ad

totam
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Lilier Quintss. }agg :

zotam EXmulto igitar maiot.erit Aigd D,
©audn’BE rotinsiad tocarn E FL & poynu-
sandp Aad BComaror.quini) adi ERS& - °
-compongade ABC ad BC; imator quim_s

DEFad EF. &.asurfus peruupindo om-
AMABLC adiomnes P 1.F, saios quam
B-C ad EF,quéd eft primum ... ;

. RPN |
« Cumque ABCad DEF fis maior gyam

BCad EF, eritsper 3. reliquz Aadtelir
quam D. maioc quam.totius ABC:ad -
tum DEE.quodieft facundum 1 spiermnyi s

Rurfus ¢x co quod ratio B ad E, maior
eft quam Cad ¥, fequitur permutando B
ad C,effe maiorem B.ad F5 & componen-

. o totins BC,ad C,maiorcm totius EF ad

¥.& rurfus permutando BC ad EF,maio-
rem C ad F.ell autem ratio ABCad D E
F, maior quam B C ad EF,vt eftendimus.
multo ergo maiorarit' A;MC ad D, E, b,
quam C ad F, quad ef} tertium .
_ Iin Vero fir quoque Cad F,
A D mamewquim & ad H. Eritque
B . E perdemonftrata maior rato B
C F adE,quamBC GadEFH;
G H  muleo igitur maior A ad D,
quam B'C G ad EFH; & per- ,
snutando A ad B C G, maior quam 1) ad
E F H, & componendo maior ABCG ad
BCG, quam DEFH ad EFH : & permu-
tando ABCG ad DEFH , maior quam B
CG ad EFH, quod eft primum .
SSPY NS Cum-



13 4 Elementorum
Cumque fie maior ratio totius ABCG

ad roram DEFH, quam ablatz BC G ad-~ -

ablatam E'E H:;. erse & reliquze A ad reli--
quam D;maios totits. ABCG ad totam.»
DEFH, quod it fecundum .. .

UONIZIN VET0, Ve i tribus” demonﬁra-v ‘:
tum eit,.maiot eft BCG ad-E FH,quam_,
.G ad ¥, & maior A BC Gad:D E FH,.
quam B:C G ad.EFH :. multo maior.erit:
A BC Gad DEFH:,.quam wiiime G ad.
vlumam H, &: nade P unbus .- :
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ELEMENTVM
SEX TVM.

DEFINITIONES.

@ IMILES figurz ‘retilinez:
iyt funt, quk angulos angulis’
2] habsueequaies , & circas.

' ipfos latera. latéribus pro=
" portionalia..

% Rec;pmcz funt, cum invtraque an~-
tecedentes.,» & confequentes rauonumn
termini fuerint;,

3 Liucav. g. AB, feltaerit media 8

~ €Xtrema ratione cum to~
A C B taAB cumpartibus A.
. - GC,CB fucnntconnnué
proportionales ..
4 Aluwdo figurz , eft linea perpendh
cularis, a vercice in bafim-ducta T

4 Ratio duarum magnitudmum dicitur’

comyoﬁ:acx tot raczonibus; quot inter
-, . ealdem’ continuantur .

‘& B C D. hoceftsfiinter A, C
’ mmceda: B; propqr.




136 Elementorum
~tio A ad C dickur compofita, ex-ratio-
aieAadBi& B ad G fine huiufmods
rationes interieCtz fintezdem, flue non.
Igmyratio A-ad D compeni dicitur,cx
rationibus A ad B, B ad C,& C 24 D.
- propterea quod diéte rationes inter ter-
minos A; D; cqhciuelftir, per interie-
¢tos terminos B,C. )

- "Z‘)eﬁh.‘-xwo,libri 54 ok

A'_\B C D . Vaido omnes prapor-

ety Iones ‘intericéty funt
exdem; amcyatio - A d C digcitur per <6~
pendium-effesduplicata proporrionts [\
ad B: eoquod eadem ratio fit bis Conti-
nuata per communem terminum By & A
ad D, dicitur triplicataeinfdem ; quia ter
- continuatur per terminos-B,Cid&e.” -

' Srfagqliﬁm .

N duabusiftis defin. explicandis ma-

tus quidem fuit Clauius , non tamen
fuperfluns. Quinta enimyquz definit com-
pofitionemrationum , fue debuit retticui
sfitegritati,& quorundam-expofitiones fal-
{2 fuere detegenda, & reficiendz . Na m.,
quod in-vulgari defin. habetur , denomi-
natorem rationis compoficie, fieri ex mul-
tiplicationedenoming sorum rationum c6-

a  pouen-

N

L L e e em o



RS

—_—

Lsber Sextus'™  137:
poncntium,ndn eft Definicio; {fed Theore-,
maiacque ¢o infenfu viurpatur ab Eucli-

“den: alijfque Geometris , -t videreeit ad
propoficioncm i.3. in.qua ditenditur; ra-

- tionem-parallelogrammorum;,componi x
rationibns fagerum ;. .que funt circa angus
los zquales , continnando diclas rationes
componenees 1n tribus seeingsy& demo-
firando rationem primi ad tertium, quam
“Jitwclides per defin, g;:velefle compoficam
exsncermedijs, candem.offe cmm ratione ,
quam, habet parailelogrammen ad E;rai-

Jelogramynum . Viide mamfefteé colligieur
deﬁa::bw%oﬁt-ioms wulgavemn non effeex

fententiz Euclidis pofitam, fed.ab alio ali-

" quoimmueatam . Ex fenfu enim compofi-
tienis yera;,’ non fialiud inferrd, nifi
nodiratiancs gonipan¢ntes *golite inter

110s FANMINGS !Frbfqtes ditram rationem
esmipofitatys polfink gontinuariz.{ednreo

© eqordiat guo proquociantur . Qued.aute
- ateopont poiling ad libitum,videtat;potius
peterdum 4 Thioremate peculiaci » quam
a dgfiniane gensrali. Atque hoc eft quod
hic peculiari lemmate demonftrandum fu-
foepio o ovips sda L Lo e e e

Lemma. - - R et

I rariey.g. A ad B dicatur compofita,
V. 2. ex rationibus a. e.i: Dico ean-
* de compoul, ex cifdem quocungue ordis

oS ne



138:  Elementorum:
ne goﬁm Hoceft, itter «duos: temmms;
liciumiefle continuare: dictas. racio~_
RS tories, quoties -poffunt inter fe putare:”
locum -iuzea Regprlam adiiniunneSphereg: -

pofitam, vbi Clauius difputat decmumero,.

8: ozdine. EJ emeotorun . efique tequcns .-

Reguk mutationnm ..

antur tot nunresiin.derie naturaliy.

. quot funt res:propofitz : mulaplicate
enim inuscens. preducuwic (Uumam. mutay
tionnm 3 e pro duabus vebus eft 1. pro-
xnbus 6 ;xroquawor 34, PIo quinque-120.
- &ec.wt videre

N . efinealculo:
N Ser. » hic~adiefto 3

: "Mutat nat:fRes: & mauifbfiius
"—""—'T-',F[' 4R quatUDY;e~-

pro duabus af , 1y xéplis-adfin-
. ¢! galas.muta--

proeribus el o | ¢!
pro quatuor 24/ , D. touescxtens-

ro quinque. 120 ‘ fis 5. quotum.
d “l " &’c. 8§c confidcratio,-

‘ & coparatio-
: phmmum famadabbumudam demon-
stsacionem._, * O

Pri--

1
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Liber ,ﬂg_intu: . 139

Primum exemplum dudrum revum .

a e )
l‘xr-va/.. e ,:'ca»[ -

Semndum‘ exemplunr trium rerum o

Tertium exemp/um quatuor rernm -

a. ' o
daerof eaxolxg 19 oacx'

ta¢co

aeoi} 8leao xq‘naoe wjoaie
aicof oleraolislicaolzi]oean
4|310cltoleroafjiéliecal:z] oeara
5[308] 1} 8031’17’1026'13‘70138

201¢ :. €01 3|18 roeajrq4jorca

1 3ex" cai|sg|i ae]'
;z Clz'_6| eaijl "



Elementorum

. 140

10 o N{501{zT N 9 O\F8IEO 11 3 I[COJEQ M I o|9t[0s N T
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oe 11 orfne1 s dliglne @ 5 1jLS[ie o1 5jffjna o 1
to ¢ 3 ufporfinea eomﬁo:«.u_ﬁodvuw.uam.ozum ]
orrayuorinred oliinor asno v 1 sf1fjno a 1 €L
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142 . Elemientorum ,

Inprimoexemplo, videre eft.duaste-
ries in.tranfuerfum, notatas literis.a, e, &
fub fingulis nueationes fingulas , & duas
invniucrfim , ‘quia fingulz litere non_,
poflubtoccupare primum locum fepius ,
quamfemel. - :
~ In fecunde exemplo,{unt :tres feries, in
tranfuerfum , denominac a tribus Heeris -
, ¢4, & fub fingulis funcduz mutatio-
.nes. quia fingulz litcrz poflunt occupares |
primum lacum bis, hoc it toties quod in
primeoexemplo erat mutationes in ¥niucr-

. fum._vadein fecundo exemplo funt mu-
1ationes 6. - ‘

In tertio exemplo, fint. quattor ferizs
tranfucrfe denominarz a quatuor literis a,
€,i,0, & infra fingulas funt 6. mutationes,
& inwvniverfum 4. : ,

Inquarto exemplo, fitntquingue :tran-
{uerfe fcries denominatz 4 quinque litcris
2,'e, 1, 0,4, & fub fingulis, murationes 24.
gnz imultiplicate per quinque faciung
120, &ec. T

Alteraconfideratio eft , qued in fecun-
doecxemplo, primz duz literz ferierum
a, e, Intertio, prime resferierum a, €5
4, & in quarto, prime quatuor ferierum_s
a, e, iy o, fint ezdem . licer nan codem or-
dine goﬁtx. & idem verym elt de polte-
vioribns iiteris vitimarum fericrum , quz
in fccundo exemplo funt jrerum dux a, €,

' T in

2 P

2 Mo

F oS-
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NN LErtio,tres @ € 5.isiin quarto, guatuor
.2, €1y 0,

Pofiremo . in omnibus fericbus: pra:t»r
teras qua, primum locura.occupant, reli-
-qug funt exdem .camijs quz -ponuptus an

£apite. . - '

Ex ks generalibus conﬁderauom‘bus »
.fom:atm lcmmaussdenmnﬁxauo,, eadem~ -
»gue quo.dd _pxzcxpuas _pastes communis »

oc modo.. .

Pro omuaibus exemphs “ter num rationis
compofitz crunt 4 , B, & companentes
cruat vel du® -a, € vel tes.a,e,4, velquas
oK 3,€31,0,°Ve] quingque a,e,n,o,u,&c. i
ve per deﬁn santer A, Bpeffinecontinua. .

=3 € .r1,wveldueTatios
A. . . C B nesa, e, pervoum
' a e 1 Lgrarinyn interme

A C D B -dium Cjvelaresa, -

j B e,il.pm duos'L.,D,
’ e QUALNOr2, €, i

A‘ f DEB fermsC,D,’E:

4 & .1 0 4 velquingue:a, e,i
ACDEFB ou, _pe%»guatu:n’- :
<D, EEB. o :

- - . ,
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R AN (T GG [

Demonfiratio privisi exempli's

oA e Einde pro pri~
AL TC B .D mo excmplo.
a prater termiios A

‘huantur die- ratio-

&L ;
t G L H CByqubusconti- .

nes a,escontinuentur i alijs tribus térmi- -

nis G, I, H, cedem proportjones ordine

“Ailitato’ ; ied vt racio G ad 1, A€ ¢ 8¢ 1atios

¥ ad'H';fiea . Dieo rationes A ad B, &
G ad:H, ¢tfle cafdeny . Cum €himve A ad
©siea e Tad H; 8 ficue Cad B s itais

G ad I. éigo per ¢qualitatern didéiiatany,

ctivquogieve Aad B, #a Gad H; fud

G ad'H compenitur per delin. §. cx ra-

tiotitbus €, a. ergo ctiam AR, componi-

ear-ex-eifdem. fioc eft, ratta A ad B, com-

ponitur , tam ex ratonibis; € qrImD,

exragionibusie;a. ;. 0 o g
. . i . % e e mmam s e ——

Denvonfiraris [e;:u'zjzk _gix"cmp"l:};‘ 5

y x e i - Nifecundo
1 lA C B I exéplopre
- ter terminos
ACDB, qui-
bus cotinui-
tur rationes
a,6,i. primi
p cafus

i a

D
| a
3 l,G I K
G I K

1
H

¢
H

-

;
b
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<afus fecundi exempli fuperius pofiti,con-
tiauentur inalijs quatuor terminis GIKH
rationes €,2,i, vt habentur in tertio cafu’,
& rationes i,a.e, v¢ habentur in quinto.

Quoniam igitur in primo & tertio-cafu
inter AD, & GK continuantur duz ratios
nes a, e veeunque ; ergo per demonftratio-
nem primi exempli, vt A ad D, ita erit
GadK; vtautemDad B, itaelt K ad
H; ergo per zqualitatem ve A ad B, ita
eritGadH, - '

Iu guinto vero cafu quoniam rationes
a, ¢ funt continuatz inter pofteriores tres
terminos IKH; ideo vt Aad D, itaerit I
ad H..& quia preterea ve Dad B, ita eft
Gad I, eric rrfus per zgualitatem yt A
ad B,itaGad H. Cum igitut Gad H in
tertio cafu componacue ex rationibus e; a,
i; & in quinto ex ratignibas 1,3,¢, manifc-
flum eft eandem rationem A ad B, non_,
folum componi ex a,e,i;.fed etiam ex ¢, a,
1; &ia,e.

- Reliqui cafus 12, 4. & 6. reducuntur ad
tres priores 1,3. & 5. mediange tergia con-
fideratione , ex qua conftatin fingnlis fe-
riebusy primas literas effe eafdem & teli-

uas quotcungue fint non differre nifi po-

itione . tales funt in ferie 3, litezz €, i,in
feric ¢ literz 2, 1, & in feric i litere 3,¢.
Quz ficut in pracedenti demonfiratione,
cxcoquod in 1. & 3. cgy componentes,
ae.



146 Elementorum
ae. eafuntfimiles , & reliqa verobique
eft eadem litera f,oftenfum eft, ve A.ad 13,
itaefle G.ad H., ita exiam hic , quonian_s
iny. & a.cafu e i, ie fune fimiles,& reli-
qua 3, eadem ,valet cadem confequentia;
hoceft,vt Aad B, itaefle GadH; fiin-

" .ter A B, per C 1D coutinuentur rationes

2,6,i, primu cafus 3 ‘& inter G H, per I &
K, rationes.a,e,i, 3. cafus. - . ,
: Samiliter fi per G 1 |

2 e i KH continuentur ra~ |
1A B C D tioneseai,edatercij
= 83 rti cafufs ve G
ad Hun 3.cafu, ita_s

qu 1.k H crit G ad H,in's Vs
4 ¥ autem G ad H, in 3.

: G I'x 4 «afu ,” ira.oftendimus
effe A ad B, in primocafu- Esgo etiam vt
A ad B, ita eritG adH, in 4..cafu.

- Denique-in ¢. & 6. cafu omnia func fi-
milia , & canfequenter manet etiam.de-
monfiratum torwn fecundum exemplusn .
hoc efl, rationem A ad B, componiex ra-
tionibus a e i quocungue .ordine pofitis.

Mﬂarionlignr_m—zxmplwm; |

In reliquis exemplis non eft alia diffe-
rentia, quim quod in 1pfis rationcs com-
poneates fine plures tribus. Methodus au-

tem demionflrandi cR cadem. Rationes
' enim

P . o e e a

—

e e Am e hs b o e
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-enim.componentes,quz habentur in capi-
te (ingularum ferieruny, reducuntur ad ra-
tiones primo loco propofitas , 8 ad aas
relique qua fub sjfdem capitalibus, {ubii-
ciuntur., non aliter quam factum it in,
pracesdenti exemplo .

Corollarium »

H'Vic licentiz permutandi raciones
componentes , puto caroflariorum
ritulo annetti poffe non uutiliter noml-
Ja eddem fpectantia .

Primum eft. Compofitionis campum
paterelatifume , vt wtappareant rari qui
1pfurm - peruagentur. Ombis .enim ratio
Fropofita quamuis 1non componatur ¢x

quibuslibet; immo vnam tantum fi Jemas,

gomponjaur ex quothbet & quibuslibee
2 e i o Sintduzsmagmtudi-
A D EB A,Byhabentes quam-

.cunque rationem, in-

ger quas (atvantur .Z:mtcunque, & aliz:

quzcunque magnitudines einfdem generis
C, D, E..esitque ex vi defin. 5. rato A ad
B compofita éx rationibus A ad C, Gad
D,D ad E, & E ad B. Neque dubium cft,
fi priores oves fuiffent v. g. rationes date 3
e 1eafdem continnari poffe 4 magnitudis
ne A, per aliquos terminos C D E, vique

- ad E, arque ita [olun(:; manere poftremani

2 I3~



148 Elementornm

C STV

rationcm o, inter E & B, quzfolanon ;-

-potet affignari ad arbitrium, fed determi-
natar ¢o ipfo'quod reliquz fint continua-
t& per terminos C, D, E. :

2. Coroll. Cereum eft eafdem -rationes
componere eafdem , & cafdem componi
¢x eifdem . hoc enim fequitur ex definitio-
ne immediate . Quare fi ratio A ad B, &

Fad G, eft eadenm, &

.2 e i' o prior Aad B fitcor
A C DE B pofitaex a eio,ernt
aa . . ctiam F ad Gexijf-
ALC - dem compofita. & vi~
- i e 3 @  ceverfay;nulla habita
F H I K G ratione ordinis , quod-
: ‘ - attinetad rationes com
ponentes , SRR

3. Coroll. Et hinc deducitur hac alias
confequentia . Si rationes a ¢ i 0 per ter-
minas CDE finr conainuatz inter A B; &

S inter F G per terminos H I K, fuerint

continuatz eedem ; & hoc modo permu-

tate ica o: ita & conflet ficut A.ad C

itaefleTadk, vi'C ad DsitaHad L ve D
ad E,ita Fad G; fequitur ctiam reliquas
Ead B &k adG effc cafdem . ‘
© 4. Cersll. Si aeiocomponant rationes
A adB,& F ad G, vt in pracedenti exem-
lo,abijciaturque vtrinque ratio a, reliquz
nen compenent quidem rationem A ad B,
vel F ad G, .component tamen aliquam_s
aliam sendem, . 1 §+Cr-
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5. Corell. In codem exemplo fi racio v.:
£. A ad C, hoc elt ratio a, dicatur compo. -
fita exalgjs v. g. ex rationibus ua, ita vt
ratio’A ad L fic ratioa,& L ad C fica. fe-
quitur non folum rationem. A-ad B com-
poni ex ratioaibus ua ¢ i o, icd etiam ra-
tionem F ad G. Ttem fi dematur virinque
ratio a, etiam comp ofitas ex reli Juisue
o cffe ealdem. quamuis ita compofita non
fit eadem cum-ratione A ad B,vel Fad (.
Huiufmodi argumentationem licet videre
apud Pappum Lib.7. propof.142.
. .6 Parallelogrammum A D cum non_,
g 1 ® occupattoram lineam A B,

ficut occupat parallclogram-
. l mum A F; dicitur deficere ,
& € B vel deficiens. Parallelogram~
mum vero A F, quod occupar AB maio-
rem A G, dicttuy excedere, vel excedens,
parailelogrammo CF. - .

PROPOS. 1. THEOR. 1.,

Triangula £BC, DEF; item parallelogram-
ma CG.EH, inter eafdem parallelas,ein/-
Aemque aliitudinis 5 funt inier e v bafis
EC,adbafmEF.

G 3 Sing
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CA DH Inc BI, I,
f . k L zquales:
BC,& FM,MN
zquales EF: hoc
§ it BL,FN finc
bafiurn multipli

ces; neCtanturque AL AK,AL.DM,DN;-

Ernumtque trigngula ABI, Alk, AKL per
38.primi zqualia ipfi ABC, & ftmul camy
multiplicia ciufdenr, quam eft BL multi-
plex bafis BC. fimilicer, tr:angula DEM,
D M N, tar erant multiplicia trianguli
D E Fyquim eft bafis EN, bafis EF Qua-~
do autem BL, 2qualis eft EN yfesuper coi-
anguium A B L eft zquale trianguio DF
N3 & quando B L maioreft quara F N,
etiam eriangulum eft maius triangulo; &

ando minus , nnus . Qnare per 6. de-

fir.ve B C, ad E F, itxeyt triangulum A

BC, ad triangulum D EF.

|

Parallelogramma autem.C G, EH fune

dupla triangulorum A B C, DEF per 41.
primi . ergo per 15. quinti, vt triangulunz

- ad triangulum , hoceft, vebafis B.C,ad |

bafim E F, ica eft paratlelogrammuam ad
parallelogrammum. . .

PROPOS.z. THEOR. =
-Im trianguls A B C, DE, fit parallela BC ¢

Dico lntera A B, AC, feita cffe propers o~
nali-
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maliterin D ¢r E : O quande feda Sunt’
: proportsonaliser ; reamy D E effe paralte-.
| {am BC'. - .
o A ViaxenimBE,CD fa-
| 'Cl'ﬁt per 37- primi,2qua-
5 ha eriangula DEB, EDC; &
o ideo per 7.quinti habent ean-
. B . ¢ demrationemadtriangulum_s
: ADE. Sed-ratioDE B, ad A
D E, eftve bafis BD, ad bafim DA: quia -
. erianguia EBD, EDA, funt ejufdem alti-
. tndhus: ratio EDC, ad ADE, eit vrbafis
. C.E, ad AE, vt demonftratum eft in pra~
- cedenti. Ergoper ro.quict ve D Bad
. DA,itaefCEadEA. _
; Vice ver(a, fi ve AD ad DB, itx fit AE
. ad EC; habebir triangulum ADE ad

enangula DEB,E D C rationem candem.
&z idcirco eadenm triangulz DEB , EDC »
- eruntequalia. & D E, B C pacallelz per

39-primi »
PROPOS. 3. THEOR. 3-

Reitn £ D fecet angulum B A C, bifariam r

" Disovt AB ad A C,itacfe fegwmntum
BD #d DC. Et vice verfa.fi w ABad £
C,itajit BDad DC: Dico A D fecare
angnium B AC bifariam .

G ¢ Sic
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152 Elementorum ‘
S I¢ BE parallela AD,& oc-
currat C A in E. Brgo per

29. primi , anguli AEB, ABE

funt aquales zqualibas DAC, .
€ DAB: & 1deo per 6. primi A
: * B,A E func zquales, Vi autem

A Ead AC,itaeft per2. BDad DC.er-
gg(e:tizm vt ABadAC, nactt BDad

Deinde fuppofiia eadem confiructione,
fifitve BD ad DG, it ABad A Cscum |
per fecundam , etiam A Ead A C fit ve
B DadDC: erit quoque vt AB ad AC,
ita A E ad eandem A C; &idcirco A B,
AE, funt @quales, & anguli ad bafim B E
zquales. Eft autem propter parallelas
AD,E B, DAC,zqualisipli AE B,
& D A B ipfi A B E 'ergoietiam illi funt
zquales ., s

PROPOS. «. THEOR. 4 ;
Triangula ABC, D C Ey:fint equiavsula :

Dico circa equales angulos A\ D lacera A °
: +iBs AC effe proportionalia lateribus, B Gy
. D E-egc. & hamcloga [ubtendere sapgirios
L AguRles . o e

v

CL La-
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F " ¥ . AteraB G, CE adia-
+ centia @qualibus an-

}0»:1 gulis ¢ continuentir in ea.
5‘:’ . dem recta BCE;itavs ABC
C, j ] ﬁ! unah..s DCE& ACB,
i ipfi DE C, ficenim erunt

o -AB,DC, & AC, DE parallele; & E D»
« B A protraltz conitituent parallelogran-
W mumC F; enitque A Czqualis FD, AF,
ipi CD, per 34. primi, & per 2 huins
erit, vt AB ad AF, hoceft ad C P, itas
" BC ad CE. & permutido vt AB ad BC,
5 ita CD ad CE. item ve BC ad CE, ita eft
, FDs feu CA ad ED; & iterum permutan-
g dovtBCad CA,jta C Ead ED. Deni-
i que exco quod vt AB ad BG, itaett CD
s - adCE, &ve BCad CA,ita CEadED,

'3 fequitur ex zqualitace ordinata, vt AB ad

" AC iaefl. CDad DE. Atqueex hac
ipfa d=monitratione eft manifeftum , tam

antecedentcs terminos , quam confequen-
tes., hoc eit homologos, opponi angulis
aqualibus,

" Coroll, Conflat etiam, parallelam C D,

", wel AC, abfcindere ex toto triangulo F

¢ BE: wiangulum fimile .

;ﬁ;'."



¥s4  Elementorum
PROPOS. 5. THEOR. ¥.

Triangule ABC, DEF babeant latera lote—
_ ribus propertisnalia : Dico latera hemole-
g oppeni angulis agualibus.

. o Naulis B,C, fiant 2~
A A qualesG EF, GFE:
ﬁ P critque per 3. primi reli-
£ g;ms G aalualis reliquo A,
[ - per 4. huius erunt circa
: quales angulos latera la~
teribus proporeionalia, hoc eft, ve AB ad
B C,itaerit GEadE F. Veauem A;B
ad BC, ita ponitur efle D EadEF. ergo
etiamvt G Ead EF, itaerit D Eadean-
d:mEF, & ideo per 9. quinti G E, D E
erunt 2quales. neque alirer demonttrabi=
tur G F zqualis D T, atque ita esunt duo-
latera GE, G F, zqualia duobus lacertbus
DE,DF.eftque balis E F communis. ergo-
perociauam primi > non folum angnlus D
erit zqualis- angulo G, fed eriam reliqui
reliquis: & quidem 1ili erunt g¢quales, qui-
bus homologa latera opponuntur : & quia-
GEF el zquiangulum ABC, erunt enam
ABC, DEF di¢to modo &quiangula.

PRO-

{

b
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. PROPOS. 6. THEOR. 6.

-Qirca aquales sngulos By ¢+ D E F, fint la~
tera proporsionalia: Dico triangula effer
aguiangula , G angniss aqualibus fub~

" tendilatera bomiloga: . ' .

Iat iterumerianguluny

A D F G E F zquiangulum

£ triangulo ABC,vt in pre-

L - A cedenti;. eritque iterum_

B2 G G E zqualis D E. & quia

: circz aegu:tles angalos D

E F,GEF latera D Bs E F funt aqualias

Jateribus G E,E F.erunt trizrgulai DEF,

GEF, penitus zqualia .. Sed GEF eft ipfi

A B C zquiangulum’; ergo& DEF. &

ideo per 4. huius habebuntetiam reliquas

Jatera circa reliquos. angulos proportio-
nalia &c. : .

 PROPOS. 7. THEOR. 7

I troangulis ABC, DEF, fint aquales an-
3 gulio A, D ¢ laters A C, CB proper~
z sisnalin latsribus DF,FE, ¢ religui ane
£Wii B, E [ins minores, vel wors minores ye~
@o: Dico-trianguls offe aguiangula ..

v REe R R e T

- 0 T el e TN

G ¢ Sine:



156 Eleméntorum

Int primo anguli
A D S EB xgﬁnores recto,
G é & fi fieri poteft angu-
B R lus AGB. fit maior an~
Bt C -Fgulo~F . Falto-igur
-angula A C G, xquali ipfi F; ctuntduo
triangula ACG, DFE zquiangula, & per
4. hws, erit ve D FadFE, ita ACad
+ € G.ledve D Fad FE, ita ponitur A C
2d CB. ergovtACad CG, itaeft ea-
d¢=m AC ad CB. & propterea C G, CB,
cruut per 9. quinti zquales , & anguli C
B, CGB, anuales per 5. primi Eft ab-
tem B acuwus ; ficureft E . érgoetiam C
G B. reliquus vero C G A; quem oftendi-
mus zqualem acuto E; erit obtufus. qued
eft ablurdum . - R
Si autem anguli B, E ponerentur effe
non nunores recto; eflent in triangulo ifo-
fcelio C B G ad bafim duo:anguli obrufi,
vel retisquod eft fimiliter abfurdum.Qua-
re necefle eft angulum ACB zqualem effe
angulo F : & per pracedentém 5 {fiangula
efle 2quiangula , & fimilia .

PROPOS. 8. THEOR. .
In triangulo ABC fit angulus £ reitus s é»
AD, ad bafim perpendicularis : Dico rri-
#ngnia ADB, ADC effe fimilia 1ci

" Ei

S ——

o ——
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o Stenim retus AD B, 2~
o qualis reéto BAC; & B
A eft communis . ergo reliquus
B DC 2qualis ft- xehquo fimiliter
‘ADC, zquahs eﬁ BA C. & Ccommu-~
‘nig. €rgo .

Coroll. Hinc - fc«i)nur, pet quartam hu<
‘fus, B D, D A, D G, efie contiriue pro-
* portionales ;& A B efle mediam pro or-
veibhalem iter ‘CB, BD, &A C me

merBC, CD. -

‘PROPOSI9.PROBL. 1.

A data recia A B partem imperasam uﬁr-
¢ e dmu tertias . A

Vmantm' in aha AC,

~\ - tres parees gqualesAD,

DE, EF, & duz partes ter-

G B tzfi fint A DE. Du@aigi-

tur FB, &E G, ipfi FB pa-

railela; erit etiam AG dvz rertiz totius

AB, per 2. huius, quia ve A FadA E,ica
et A B adAG.. i

PROPOS 10. PROBL 2.

Seila AB x:cungue in C, D aliem EF fimi~
litey fecare . :

- Rea’&’



158 Elementorum
y E&= EH, HI, 1,
ACDB R =

Sl fumantut  zquales
partubus AC,C D, DB;
" "Q' .& per H, I ducantur pa-
: .tall?lz hp‘ii GF; critqticz:
, per fecundam: hugns, vt
E M LFgur,iaEMad M
L; & ducta alia H O N paralielaipfiE F,
vt H L.ad IG,ita erit HO ad ON, hoc eft
- -MLad LF; quia Ecr 34.primi HO, ON
funt zquales M. L, LE. - .

.PROPQS. 1. PROBL 3-
- Datamsatienem A B ad AC, cantinusre.
Pfi AC fumatur gqualis BDs.
c . ipfique BC agatur parailela
. D E: eritque CE. tertia propor-
AB tionalis » quiz ve A B ad B D,
. hoe eft, ad AC; 1z eft per-a, hu-
wsACaladCE- T
PROPOS. 1z PROBL

Tribus dutts AB, B C, AD, quastam propor-
tiomalem Adisngere ..

E JPFBD agatur parallela_»

. BA L CEj;eritque vt A Bad BC.
"\\ iiaADadDE.
4 X¢ PRO-
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PROPOS. 13. PROBL. 5.

Inter dusws AB, BC, mediam proportions~
lem inuenire. )

B g Trca AC compofitam ex

) C AB, BC defcribatur cé-

@ tro E, femicircalus : Perpen-
A EB € dicylaris enim BD erit per

corollarium otaue huius, media propor--
usonalisinAB,B C.

PROPOS. 14. THEOR. 3.

" Parallslogramma B D, B F fint aqualis , &

anguli ad % fint gaunles :"Dico lutera ¢ffe
reciprocé proportionalia , vt A Bad BGy
itaefle BEad EC. ¢ fi latcra circa a-
‘quales angules dicte modo fine proportio~
nalia ;- parallelogramma agnalia effe .

n_c Oniungantur parallelo-
' QC n

\ grammaad angulum B,
na veAB, BG fins continug,
hac enim rationeerunteciam
BE,BC continuz per 14.pri~
mi. Exconcurfuaucem DC, FG in H,fie
terciam paraileiogrammum B H,einldzm
altstudinis cum: parallelogrammis.B D, B
F = Etidcirco per primam huius , ve BlD{
' al
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160 Elementorum
ad BH, itaerit AB ad BG: vtque BF ad
B H, ita BE ad BC, Sed BD & BF,ad B
H, eft vna cadem Z proportio per 7.quin=
tfli érgo ctizmvt ABad B G, naerit BE

Vice verfa, fi fuent vt AB ad B G,ita
BE ad BC; habebane BD, B F, eandem_s

‘Proportionem ad B H; adcoque BE,B,D,

erung zquaha per g.quinti .,
PROPQS. 1s. THEOR. 1o.

Eadem ef ratiode zrmngulu 4B C, B G E,

£ fim aqualia 5 gﬁua‘qgc -&guples An-
gulo: 4dB.

P Ofsmn: enim copnl:m

ad angulum B,vt pasal-
G lelogramma, & refesrs ad
A E - teraum triangulum B G G,
vt videre eft tam - fuperio-
. ri ﬁn-m, quam in xﬁa_- .

PRO POS 16 THEOR It.

& guasuor hinea pnpm ‘onales fi erints cqu-
liv erunt paraileligramma redangsla

© gus fant ab intermrdids , C extremis |
Etf bk fine egualim,quaiucy hmc ernns
properionales .

4 H;zc
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' Aec propofitio nulio

T < H nego}:iro Prcducitur ad
L.l @& decimamquartam . Si enim
B AB, BG, BEBC fint pro-

: L poctionales; iam eft demo-
E firatum BD, BF, effe zquas

lia; &,fi BD, BF,fini 2quar

}ia, quatuor re&as A B, B G, B E, BC>
efle proportionales . o

. PROPOS. 17. THEOR. 12.

Si fuerint tres proportionales’s vellamgwlum
Jub extremis arit aquale quadrato intecm :-
dia. @ F hoc illi Juerit agquale, latus qun-

- Avati erit madism.proporsionale inter Iatss
varetiangnli . R

$C- - T.F Accnondilfertd pre-

H cedenti, fi 1n prftcc-

J‘ ; G dentd duz intermedia intele

AB -«iganeur efle equales; itio

- ‘\!: c}{l%tuoBerro or}tjuzn:mlg
int E) 3] ] 3
BG; BE, fintaeguales . ..

. PROPOS. 13.PROBL.6

Suptr'dn‘am A-B, rellilines C DGFF A~
: milereddilines defe- ‘bere ,

Di-



. 52 Elementorum
S SRR 4 D dfinburmr re—
2NN, E 70' “&ilincum dar@&
K i fua triangulz, &
‘A €D fuper AR fac primo
, : tnasguluft ABI 2
quiangulum triangulo C D F {7um fuper
AL & B1fianalia A LH, B Ik ¢qui-
angula triangulis CFE, DF G &c.na vt
ficut ¥ C D', FCE ¢ onflitnuns totum an~
gulum C, ita IAB, TAH: conftituant to~

wm A, & itade reliquis : Dreo cfiam_s.
circa eofdem anglos, latera effe propor- -

tionalia . Pefquartam cninr huiws.ve EC
ad CF, itaelt HA adA I+ &veCFad
CD.ital Aad A Bergorex zqualitat: »

ordinata,veH Aad A BT itz & E‘E’ad, |

CD &c.
PROPOS. 19;\'I"HEO_RL., 13

Similia trianguis funs i dwplicste satione
. Interams homologorum~ | -

1% It ABC fimile triangulo
! 2 S DEF, & latesa hom%‘;o-
: A ga fint BC,EF; fitque tertia

G € E T propornonalis B G; #&a ve
»ixea definirionem 10. quinti , proportio
BC ad B G, fit duplicasa proportionis
BC ad EF: Dico satronem trizguli ABC
ad DEF,cfle reétz BC, 2d BG. -

Quan-
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Juando triangula func 2qualia , hoc
éﬂ%uando B C,gE E, necnmu tereiy pro-
p(}rri‘omhs B G funcgquales , res cft ma-

pifefia o = .
Quando verolatera B C,EF funt in2-
qualia, demontftratur, hoc modo: Iungatur
AG. Quoniam igier amigulus Beit .qua-
lis E; & propeer fimilicudineny triangu-
lorumy, v¢ AB ad BC,itaelt DEad EF 5
& permutando v¢ AB:ad DE, it BC ad
E Fshoceft EF ad B G : erant circa an-
gulos zquales B E y larra reciproce pro-
portiondliz . Quare per a¢. triangula A
BG, D EF erunt ®qualia; & per 7.quin~
ti, vt triangutom ABCy ad ABG, ita eris
*idem triangulum ABC ad D E F. vt auté
ABCad AB G, itaelt per 1. hus, BC
ad B G.ergo ABCad D E Ferit,vt BC

ad B G. o , S
-3 Coroll. Hinc fequitur fi tres
A linex A, B, C, fuerint propore
tionales; vt prima ad tertiam »
ita effe triangulum A fupcr pri-
mam, ad fimile wiangulum B

fupra fecundam. :

PROPOS. 30. THEOK: s
Similia Folfgua AB C'-‘D tl, :FGHI K,
in fimilia triangula_refolunusur ,-én nh=

mero aqualia ¢y bomolega pobis , & poly~
gma



D Ead E A, ficerit IK ad K F ; ideoque
per 6. triangula A D E, F1K fimilia, &
-anguli ED A, EAD, zquales angulis K
Ik, KFL cft autem gotus A, zqualis toti
- F; ergo & reliquus DAB, z]:guah's reliquo

164 Elementorum ° - . [

2on4 ba’mt vationem Awpligatdm late- |
ram homologerum o ' : !

-y . Nameoipfo
. quo Polygona ‘
‘ H ponuntur efie_ '
o fimilia, necefle |,
Y ¥ et & -angulos |
A B - 7 effezquales, &

. v laters circa x-.
quales angulos proportionalia . Quare vt

IFG. Iam fic, vt AD ad AE,itaeft IF ad

ial

FK; & vt AE ad AB,ita FKad FG. crgo
zq;z:l‘itn:e, i ue vt AD ad AB,

adad F G, idco?_ue rurfus per 6.

sriangula DAR, 1 FG, fimilia. Atquen
fwng modum procediturad reliqua

tiranguloyum latera homologa {unt pio-
portionalia, hoc et ve AE ad FK, ita AB

..Demum , quoniany omunisav.ifforitin

X

ad FG; & B C ad GH, &c. ipfaque tria-
gula fimilia habeant per 19. rationem du-
pligata laterum Horaologosum; manite-
ftum eft, etiam ipfa triangula efie propor-

ignalia. hoc eftsve A D F ad FIK, ita A

D ad FGI, &¢..Quarg per 13. quinti,vt

vapm triasgulom vge ADEadFlksita
., i erune

te
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erunt omniz fimul-ad omnfa. & ideo trii-
gulum v. 8. ADE erit homologum- poly-
gono ACE, & triangnlum FIk, homolo-
gum polygono FHK. . L

Tertia denig; propofitionis pars fequi-
i ex dictis . Polygonum enim ad poly-
gonum eft, ve eriangulum, AB D, ad F
G I ratio aitem triangul{ ad triangulum,
eft duplicata lacerum homologorum A-B,
FG per ‘19. ergo 8 polygonorum .

Coroll. Vt ergn prima trium proportio-
nalium ad certiam , ica eft polygonum fi1-
pra primam ad polygonum finule fupra.
fecundam.. . S

PROPOS. 3. THEOR.cs. -

Eidews relbilines fimilins funsivser f¢
fimiisa ..

C A N Am fimilia.eidem .,
A A fne eideni; &quian- '
gula. Ergo A, B zquian-

f A> §ulz ipfi G funt ‘zquian-
gula inrer fe; ideoque per

: . 4. fimiliass. o ‘

PROPOS. 23, THE OR. 16..

¥+ ABadC D;itafis R FadGH; fintque
" Js K re@ilinea fimilia.: & Ly M finsslin
oo . "



166 Elementorum

vt libet., Dico I K 3 L M, efe propertips
najta . > wice verfa. .
‘ ' . ay Roportio enim I'ad k,
fI} . P .eﬁfgupl icata propor-
A B , tiOﬂiS A Bad C D; WIEF
_ad GH, per1g vel 20. Eft
L autem & rz;io Lad M,?:UI:
licaca efufdeen rations EF
E ¥G Hfd G H. ergovelad k, 113
et L ad M. Viceverfa. fiveIad K , ica
eft L ad M; erit quoque ve AB ad CDsita
EF ad G H: quia rationes Lad k, & L ad
"M, qua funt czdem. {yne duplicatz ratio-
nis ABad CD, & E Fad G H, qua pro-

inde debent effe quoque cedém . -

PROPOS. 33.- THEOR. 13.

Parallelogramma agquiangwia v.g. C A, CF:

_ habent rationem cempofizmmn ex ratioce la-

taris CBadCG , ¢ rationelmerisC D
‘d c E . '~ ) : 5.

A Dy P Arallelogrima CA, CF,

componduit ad angulum

G Cvtin16,Vioue BC ad CG, |

B C\\"juaficquedamIad K; & vt~

IKL\\ CDadCE,itaXad L, hoe
E F eft satienes laterum fint con-
tinuae in ¢ribus cerminus 1, X, L. Ergo
N <
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_perdefi.s. zatiocdpofita.ex ratione lateri
eritratio Lad L. Wicowe IadL, itz efle
CAad CF. Nam vt €B ad C.G, hoc eft
I we Lad Iura eft per primam CAad CH; -
& vi CD a8 C E,hoceft yekad L,ita C
H ad CF. ergo ex zqualitate,ve Iad L,ita

«ft C:Aad CF. ‘

PROPOS. 34 THEOR. 13.

Iarf”ilogrma ¥ G, H'E, :xiﬁmx'adru
Abamesywm DB; funt fimilin.cori A C.,

A - €Y Vneenim zquiign-
E_D S da; quia habent.cé-
G anunes angelosad Bde-
A D. vide Sghol. 34. J;,ri-‘
' St mi. Deinde per 4. hu-
B FCusws Aad A Djita
e BGad GI.temve
BA ad BD,ita BG ad Kl1. vtautem B D
adB C. itaeft BI.ad B F. ergo exzquo,
vt BA ad BC,ita«it BGad BF. codem-
que mododemonttrantur reliqua latsra_
circa reliquos .anghlos efit propostious-
Ad o “ ’ “e -l e \_ . v



168  Elementorum .

- PROPOS. 6. THEOR. s9.

Paralleiograrmma fimilis AC; E Gs exiftans
ad.ummun.em angulum B : Dico eadem o
) ‘fx.»jl;re‘ circa commune diamitrim.s
BID. : s

‘\A‘li
'\O

< ‘ ret E1,in alio puntto

p o O, effet etiam paralle-
‘ -\ logrammum LE, fimile_»
ipfi A C, perprzceden-

B L&- C tem,vtque BA ad A B,
hoc eft, ve B E ad EI ita effee BE ad-£O.

& ideo per g. quinti EI, EO, cflentz-

quales.. N

PR OPO 5. 25. PRQBL. 7

| S N )
Date rectilineo A 5 confirners alind fimile 5
& alseri B, aguale .

P _Er vltimam {e-
B . supdipfis A
—E_, /| B, fiant aqualiaLs

—4, | quadrata , quorum

D GH vt Ead F, fic fiat

c ¢ CD ad GH; & fu-

perGH fiac per 18, figura fimilis A, dico
Lol ipfam

1 enim diameter:feca- -

~f latera fint ¥,F; &
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iplarty2qualem effe figurz B . Nam per
- 3% vequadraum'E, ad quadracum £, hoc
eft;vc A ad B, ita eft idem A, ad ﬁmnk.;
rectilinsum ipfius G H. Etgo per 9. qm?
ti G;H, & B, funt zquaha .

PROPOS. - THEOR 10,

Super A c jmﬁm sotings A By applicainm
St parallelogrammnm A D, ita ¥t & tose
AE deficiar pamlhlognm C E , quod
[imper ef aquale ¢» fimile ipfi AD. De-
‘inde adiquoduis alind fogmentnm AKX ,
fit applicazum #lind parnilelograsmmum_
A G ita deficiens.s vt defeltsus fit parals
Lelogramutissms X 1, fimile i#f CZ,
Boc ot circa commumem diametrum- B
G D¢ Dico A G minus tﬂc parallels-
gramme'AD.

? Vando punctum K eft

g ‘ -inger C, B , mnc pa-

L raucmgrammum LH,quod

I ] I per.36. pnmx eft zquale L

- . H“ E,maius et d?m GC: u;z
AT xn LE maiuseff quam Gl:,

’ - GB, G C, funtcomplemé-

ta aqusha 43..primi . Addito ergo L
As emA Luxalus Ab. RN

e

-ou ) H %3 n-
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¥v6  p° Quandoveropm@umky -

- ‘eft snter A,Cs tunc DF, DI
l‘{:’, funt 2quakia,quia funt {luper
m ®qualibus baibus, & D 1,

. 2 plementa.ergo& DF, D
AKGC & fk', filiit gqualias & GH mi-

d

minus DK; adiectoque communi kH; to-

ym AG, mipustotc A D, -
.PROPOS.20. PROBL 8. .

A3 Antams AB applicara paraliclogrammmn
. A 1deficiens , dp agurate mactilines Cs it
vt defcBus PN Yir fimilis paralbelcgram-
Mo D . deber. autens O non tfsmnisus pa~
rallelogrammo A ¥ mpplicate ad, £ Es Je-
miffems totius 4 B ¢y defeitumE G be~
bense fimilem defeui PN, wel ) iuxte
pracedentemy. )

.. . AR A : v
Iffereotia firirer XF »
ME’] vl E GU8(C it O,
H__F R G 1pique:O:fig :ﬁa&'—b »

& fimiledph D »ivel E §s
fintque Lk, EG,<€irca ¢o-
: B - ‘ounerm dogulum EFG.

-

ius defectus eft P N, fimilis D efle 2quaie
4 68C., , .
o) A Quo-

DK, zqualia , quia funt ¢4~ -

- . ridcoque per 26.Gircacom= |
munem diametzum B LF. Dycop A Iycus |
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Quoniamenim C & O, hoceft , C&
" Lk, equantur ipfi EG, neceffe eft gnomo-
nem KNP L, zquariipfi C. Sed’g gnomo-
- nizqualeeft-A I ve parcey i zgualibus
AL, EN, adduntur zqualia complementa
ELI G. ergo A 1, it zquale ipfiC.

PROPOS.J.Q ?Roxn'g..

.ld datam rectam A.F, dan nﬂdmeo C, ap-
- plicare parallclosrammum Agunlc s EHM
cmﬁ f mils l[f D..

-/ E@a A B, bi ﬁmm

C in B, fiane ciisaal

B ia communem angulumE,

A ¥l EG, Ol-l.ﬁx‘mhalpﬁ
£ @ D& EG, fit applicatd
34— dEB&OH, fi 2

qualeipfi EG, & C fi-

mul,hac enim tatione gnomon ER Q.G»
erit 2qualis eidem C. Sed gnomoni zqua-
Je cﬂ Qg vt dateedi zqualibus A Q, O

- B, feu zqualibus AQ, B, addatur comi-
mune O Q Ergo S Q, excedeiis paralle-

logrammo RQ_ﬁmnh Dietta sl
JmeoC oo
t PP '.’»I ' "\'
[T vile k) E R
I RSN PO I St FUE TS RS
R LS BTV Poos et ISR (o FUSIE

Cd H s PRO-

~



RYLEN jElemenforﬁm‘ .
‘PR OPOS, 30 PROBL. fo.

- LY B .4 .

“Relbamy A B, foenrerations medindp

L. e ¢ : NI IR ! l' ’

D r o A d AD, lawsquadrati A

£A BCDsapplicetur per 29.

eidem quadrato gquale retan-

A gulum DG vt exceflus fic qua-.

drammm X G . Ablato enimi.»

¥ G communiA E.remancbit FC,

. zquale quadraco A G, & per

I4.erieve BC, feu.A B, ad AH, ita AH
hocet AF,ad FB. ' - R

PRVOP‘OS. 32 THEOR. 21. «

In rriaijdo 45 Chereitus 4; & E Q.
fine redilinen fimilia; Dico B, F, fimuly
¢q“Iuw'e:?ﬂc. - S A
.. . RS

P Emifsi enim’ perpen~
i p X D dicalari A D,Pﬁnl:x:B
2 IN/.C,CA} C D; necion B C,
2 /€ BA, B L).continue propor-
tionzles per coroll. ¥, & per
coroll.19. & 20. vt C D ad
BC, itacric Fad G . item
vt BD ad eandem B C, ita E ad idem ye-
Qilincum G, Ergo per 14. quinti,vt CD,

N ) Al ¢ 1 BD
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BD fimul, ad BC, 4:a erunt F,E fnzgl ad

f

G:fed CD, BD, Q:wmx{lp BC. crgo -

dmm R E, adgquz )
pnopos 3:. THEOR Y

?x ABad AC, mﬁt DC a4l D z,é A B,
g‘cc,ﬁ"’;'clﬂdl#ﬁ"gbﬁwlﬂﬂ . ] C, DE:
Ny (B tommpc Dm RC
B oF > X8 tﬁxmdmﬁm, : y
ERUEREIE o Ca f'
; : mem femm d:r—-
- caangulos A, D,
. ?\m lsn;:uaks cideng
: Cbh; 29, primi ,-
B € i _‘ E aeerac fuaw | sro omo-f
nalia, f; 6. angulwiv
elle DC A dicis ergo Adz AC eric
ACE; qnalisduoﬂhsA.B :Sicue erge
A, B.cum ACB, furt: zqﬁzl:sduébus e
- Etis pex 33, primyi : ita erunt etiamduo' &
C E, ACB: & idea BC,. CD,tmmvu
w‘h Per 14 cmfdem .

\

PROPOS‘ 33 THBOR. z3.

In Aquldn cireidis, gam- ugnh 2 4 c, p.

- EG, ‘d”‘“ﬂ"“ ,W’b BDC, FHG’
ad centra :-mecnon fellores BDC, P H @
eanders habent vatiovers, gum }mpbmg

.BC,IG.
H 3 Ar-



plex ipfius B

7 C & FGKL
) muleiplex 1p-
v ba st v fusFG. Cum
igimr anguli infifloneds: equalibus paris
phegijs fint 2quaies ;> min-eruseaqudupli-
ces anguli BDC,CDE.iphnB1C,quanm
eft arcus BCI multiplex peripheria B C:.
8¢ finmlirer asguii PG, GHK,KAL, &
qrqus FGKL, eranc jeqhemulnipliges an-
thi FHGsdranous FG Ex quando akcus
CI, elt@qualis; maior , ¥el munoLacw
“FGK L s wungtiasraogdi BOIC, CDE>
apikiesdladts,. xebminaresianguiis®
HG. GHK KM Liddideo per 6. definit,
guintiyentvedreus. BCutd FGeita angu~,
bua B OCad FHG) imo & angules B
4 C, ad-angulum FiE: Gs eo qued funt fe=
wifesangutorum B D.C, B G, per 20,
gertey - R O I T TS BN |
Pro feltoribus fiant anguli BMC , C
N I = quil funif Zijualess, ghia fefliyneje-
qualibus peripherys, quas abfcindunt 2.
quates, dcus B.C. € I Vinde por'aa. ks
yifagmenez BMEC, GIN.I; it equalia .
fantatucem 8¢ tiangula-BHC, G Lue-

quelia; preptey @qualisatem larepun. Er-

go & fettores BDUM, CDIN.¢runtque
“14% t 2 pr&-
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p:zdu’h {ectores,& arcus BCI, zquermuf-
lices feGonis, B\ €M s & arcus B C.
Et eodenr modo crunt feétores EH G, G
Hi;, KH Lzquemulnplices fdoris FHG;
& peripherie F G:. 'Ee idcitco rurlus pey
6.defin.quinti, ve BCyad F'G , ita ‘eric
factor BDT, ad feGorem F H G. .
- Qorollir. Hinc manifelunt et ﬁccﬂ'u
ﬁ&ormx ade@drem , ve ol muus ad
angedaow). o SR E L  n,
- Gorslt. ;Jecm ve-effhangulus-ad . Gen-
erumidirouli adiquattiof. ‘retel ; ity peri=
phiesia aaguh ; ad !o’ém c:rtufnﬂ:texid
m o . . . l

‘;‘-':l_,,‘} nvl‘»;.:‘-.
Lo li.'\ e "»;b « iuiM &y TR L
T S T I A B T T AL

Y B O e S R o R G
I LIS ARt 5 ! A g
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176.  Elementorsim.

B SR S o ] .
o De- yaliquis libiisy i oo
P JEE S RN
I N prioribus fex libris verfaca eft Bu-
chidis opera circa lineas) angulos , &
figuras planas . Aggreflurus autem figuras:
folidas, cum videret carum tradationerm
indigere liness qorpmenfurabilibus, &m-~
- sommenlysabilibys .- & b . (upponersnt
cogaitioncm numerorum : idcir¢e libre g
8.809; pramictit.ndpnullas atfe@iones nu-
pgsorum , &;in 10, agis.de, lincis oo
menfurablibus 5. & ingommelurabilsbis.
& tandem in x1. aggreditur folida. & inis
12, & 1 3. profequitur quinque corpora_s
regularia diligentius, & in particulari .
De quibus etiam agunt 14. & 15, qui ac=
tribuuntur Hypficit Alexandrino , & 16,
quer addidse £1'zncifcus Fluffaczs.
Ego hic confulto omitto corpora regu-
laria , & ea foluni®x 15 2ttingo,qua pro~
prié funt Elementa Solidorum ..

EX



S m
EXLIBRO
' _¥NDEGIMO.

.DEFINITIO,NES.

B : T2 N

';’ >7, OLIDVMe& quod trinam
. ‘: 3'(}5 dimenfionem habet, fecup-~
: " \ :dum longitudinem, latiyu~

)‘a dinem; & profunditatem.
s b Salidi cm'cmum eR fu-

JL

’, . L o
perﬁcxes . ~
3 mea reitaA Bs refla eﬂ fcu
A pendicnlaris-ad plan um C D,
c cum ad omnes re&tas B C,BD,
B E concurrentes in eodem s
Dplanode a; lc&ae& ,&PC(q
pcndxculam i
4 Planum AB, reftum eft ad planun..,
A, . CD; cum omses OH, 1K,
c uz in plane AB, fuhe pergen.
3wulares ad - communem :fe-
Stiongm BE, reétz funcad pla—
aum CcD. ..

o H 1Hl isAn.
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Elementorum
Angulus inclinationis,quo

CA.{; l{)inntxd p}{
> et gngulph BAH,
quzm B A, Taci: cum A“E

iz per pus E,im.
..‘1“9(1 cadip § nfl &;i:’ulaus

Plant AB, mclmau ad
plaian €' D; inclinationis
angulus eft FGH, cum GF,
AGH SfinY perpesdicularcs
ad: communem mterfeétxa—
r'«\."-‘.;», . MMBK“ “ """"‘l
-7 - Plaguny adplanum; diditur mchna-
= urm fimiliter ;' cunr dl&undmatzonum

‘3{3 hfacrqu-]lm’les - ' ‘.

8! Farsblela phmﬁun;luzt-mgoﬂ?uw

comcurrese «

~g " Sidales [olide figube fiant 5 qu'xf nii-

< b, & mdlutudmnzqual;bus phms

J.continenfir i

10~ Similes, 3¢ quales. fant »>quz planis.

- fitilabus , 8¢ multimdine , magnseudi-

ueque a:quahbus&commtmur po
3 D Solidms anguluseR inch-

1224 _“'patio plurivif linkarum non
e \ L. in codem plano eonchirrens
*3-,5 N vinm;- & ideo ctnerur piu-
k., nnbus angulis planis.,  quim
duobus Qualem <coaftituunt “eres li-
ntzA B.ACG A D, ad concurfum A ,
& s,
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~8€ cu}s{.auguh plagj. BAD,D Q{\,
g2, - Pyr.zmzs ellﬁ ra [qhda,
V. g AB D.E, Qu®,-con-
tineeur plams ABCD,DAE.
- AEB, BEG, C.ED, ab wo
o B E}:u;o ABCD, cm:tmuta,.ad

'voum punftum E Y
et P Jﬂslﬁna eft. ﬁ
¢ —n 3 [0l 2 pl conteu~
I < ——— [3,& l_ug 2d~

e Ukl ACB
LB e funezquaht,‘lumf 2,

- & pzrzHela vrehqua varo BEFC,E
- "CAD; ADEB:; parallelogramma.
14 Sphesa.chk tale fokidum qua.lcxmtch
~ligiturforvoari a. [cm;oncu ocircz dias
-* sretrum fixdm, integre FOROLHO o, -
rs Axiseft illa diamecer fixa,. .,
18> Centtuiu Sphevay ¢t fdem qyud [
micirculi circumdudtis. - - )
19 Diameter {pgie seft, quawis Imea._.,
-1 per cenctany 2¢t2> atque ad fphgrz fu-
pexﬁcncm termipata. |
U .A:. T o v Conys. eﬁlﬁgnm, folm
dais gualemn formacteii-
C a gulumreGapgitiont A B.
G~cumcircpius A By in
* feiplum -ingegré reuolnj:
tur cﬂque oschogonius,, quando latera
A B, B C, funt zquaha amblygonius ,,
. }'i quan-



186  Elementoysre

-’ quando B C, maiuséft ,quim A B &

oxygonius, quando minus, .
- Ab Apollonio in conicis traditur alia
~coni definitio vuiuerfalior, -

so Bafis coni, eft circulus , qnem inre- -

uolutione defcribic B C.Superfici¢s co.

. -ni-y quam deferibit A C; & A , eft-ver-.

tex coni. ' ,
s1_2=% _ Cylindrus eft figura folids
D formaea 3 paraliclogrammo

A By Integré genotuto-.
Axssyeft ipla AB, maiiens.

33 Bafes funt circudi-deferipici 4 lateri-
bus AD, BC. religuum autem CD,de-
foribic fupesficiem cylindricand s ‘

24 Similes coni , & cylindri ;. funt quo-

rum axes-& diametri bafium : func pro-

portionales. -~ 7 - SRR
4¢° 'Cubus-eft figura folida. fub fex quae
dratis qualibus contenta . - 1z
36 Tetracdrum , quz fub quatuor triane.
gulis zquilacesis, & aqualibus conti-
netur. S o . "
27 OQdedfum , quz fub ofto triangulis
aqualibus , & xquilateris. |
28~ Dodecaedruom , quz fub 13. pepta~
i gonis aqualibus, & ;‘guilaxgris.'
29 Icofaedrum , qua fub 20. triangulis.
aqualibus ; & gquijateris .

30Pas

reétangulo v.g. ABCD,.circa’
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30, . Parallelopipedii,eft fi
A ra folida fe»ﬁglms, quadri-
E lateris contenta’, ita vtad-

uerfz ﬁ-at pkmnelz

;.-—

i i~

PROPOS. uTHEOR | 8

< ,-4

\

T qurzﬂa pery v.g. 4c cxo!at lnplan
: DF: nhgua CB, non :x:/fn in [ublivsi.

D )t 1eniim CB' eﬂ&t “.l/-\ ﬁglg
mi,_tota recta
| Al %B 7l:non ateingeree fupeificiem
‘ i ' 0 an e ﬁana,
iuxea deﬁmuondm 7 pglm),fecan
oM., -

- pROPOS. = THEOR a0l

/ Reila AB,C D, /c mutne feuuax n E &
“fimiliter omne manguluu. exifinnt in ww
_pIuo.l__. , : RS

. A. . e \ Vcatnr BD,&cxrcz

f N\ DC, mte}hg;lturcmt
e curmduci planum ;'quo erge
: . feunce per B, erunt D B,

| EC,in 1
{ CD. ergo&t. eodémp ano cum
; PRO-




> 14

182 - E(emmt&yz_fz
. ey e I A,
- PROPOS. ;. THEQR. 3.
’D“Ed;';‘l” P"’”"l‘){‘;;‘ 13: G D th;»um; [
Bio E Fy et linca reéia. L
adda-enim-E, F,fune
_ communia , ergo & re-
! éta EFs débet chith BF per

“
Iy defin 7. primi extendi tam
’ : B' pcr pkumm AB,quamC,D

PROPOS. 4. THEOR 4. ..
S; relds A B, dwabs; GD,! F, pcrp»d:m—

© lariger: xﬁﬁht 4d comp:{nm Broif AR
34 (‘lan;tm C £ l? I‘ qc'h .

itz

Iat BC, = udhis ED.
A F & BF, q s BE;ne~
y Ctantirqué F E & du—
_&ta GBH vrcunqu.c ye:
ynetantur ‘A E.A 6

- ""AE,AH,AD. En ﬂ

primo EC, zqualls ED\& angulus FC,
. angulo. .BEJ.? X 4. PIAN & uia circy s
zqualcs angulos ‘ad wettidem !atcra__,
Bg s> BF funt zquaha tcubua B D,
<2 ‘Latera B'G, G F, funt zqualm late-
+ibus B H. HE; per 26, pumx..quéaéi F,

G @
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RE, fune. aequaks o & admcnt anouhs z«
qnazhbus SEE

- 3G, A D,‘fmtzquales > Per 4.priv
m, quix&ircarectos ad B,A B, B C, funt
mquaies A B, BD. & fimili arounentd
funtequales AF, AE.

4. Angulus AFC,eff2 uzllsA E D,
per-d. piifi signia: A F, & ‘funcequales.
AEED,&bafi AC,bafi AD.

1§ A Gy A funt @quales per 4. pri=
mi; %t‘ha eircz zquales angulos AFG, A
EH, nclatera l.ucubusaegua.lxa . -

6. Per8 primianguli ABG,ABH
ﬁmt zquales.& recti, quis A B, B G funt
aqu};ksAB; BH & baf'sAu, bafi
AH.

. Eodeimque modo demonfiratur eandeax
AB perpendicularem eﬂ'e ad quaicumlue
aliassGBH.

' PROPOS. 13. T-HEOR EA

zm?x AB, infifiat tribus BC, B D.BE, 44'
o angilas.rectos © Dico. ompes :m in ‘wm
pu:wji o

IemmBEnoneﬁm

Jano DB, in. quo

funt %D, BGC; éricfaltemt

\ in eodem cum retz A B,
G- nem,pe in. AG, quci:dsmn{
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184 Eleméntorum
FD,intelligatur facere communem fectio-
nem B G. Quoniam igitur A B, recta eft
ad planum F-D , per 4. huius; erit cadem
A Byetiam perpendicularis ad B g s peg

dofin. 3. atque ita anguli ABG, ABE,; re.
¢ti erunt & zquales quod eft ablurdum.

PROPOS. 6. THEOR. 6. -

Refts A B,'C D, fins veftd wd plasum E F
_ Dico ipfas effe parallelas. .-
C I Vagantur AD ,

EF,retaDG.fic per-

. pendicularis ad BD,
. & =qualis AB; ne-
P . . &tanturque BG,AG.
- . Eritquc primo B G,

2qualis A D, per 4. primi’i quia circa re-
¢tos B, D, funt B D, B A, zqualesB D,
DG. feeundo BG, BA funt zquales AD,
DG, &bafis A G eft communis; ergo ane
gulus AD G eft zqualis AB G. Sed hic
eit rectus per defin. 3. ergo & ille . & quia
per eandem definitionem 3.cadem GD eft
quoque recta ad C D. erit igitur cadem
LGyrelaadues BD,AD,DC. &
ideo per precedentem ezdém tres funt
ipvno plano. $ed & A B, eftincodem s
cum BD, D A, plano. ergo etiam A B,

CD, funt in vpo plano 5 & propter

gellos

BD, & in plano -

I S _‘*‘&&WM
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sectosA B D,CD B.ﬁmtpong pdmx .
parallclz o o
X ﬂ [ B

' PROPOS. 7. THEOR. oo

rqrdldy 4B, c D, nelas -mmqul Fe
Dico smnes treseffe in ywo plame... -

AF 7 BN AmA(B,C’D fune
: ; in eodem plano per
ez diefin 3’4.me &EF, i

ELD eodem: per 7. deﬁm fecun-
dum Heronem . .

PROPOS- 8. THvEOR‘ 8

M‘ A,j CD, fnt pdullcll ¥ QCﬂﬁl
-irea adplawans B F: Dico atinse A _B-re-
&mleﬁ'adptmm l o "‘" .

R [ R e

Ohﬁm&w eR'Gimilis
fexez, hoc eft BG fit
perpendxcularls ad BD,

- & zqualis CD,8c. u -

o duam igitur. cirea

CDB, G BD.BD, DC,

fune zzquales DB, B G; erit bafis B C, 2-

qualis G I}, ‘per-4. primi. & Quia rurfus

DC, DG, funt zquales CB, BG, & CG»

cammunis; etit per 8. primi CBG, zqua-

lis re&o CDG. Atquc ita G B, erit per-.

pen-
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184 Elementorum.
Pendicularis ad dvgs BD,'BC; ideogue_s
Per 4. reta ad planum CBD. & quia in_»
codem exiline AB, erit reta AB, perpen~
dicularjg ad B G, per defim 3. Eit autem

eadem A B, etiam recta ad BD; ergo per

4. 1&lacit ad planum G B D . hoc éft ad
planumEFE. .- ... .l

~PROPOS. 9 THEOR. 9. °

; o‘.“ ,. N LI 3 - j"-’- .-..;‘.._v-

‘Qha‘eilens ﬁmtﬁnrdhlo,'c&y frhs in-dli-

- e rfis  planisy fﬂwﬁblm"'ifu:p'ardlds

inter fs . S UL

H B

parallelz eidem EF,.
8t omyes’ i codent plavionst
w ) 40 propafitio 'eft deRon-
D goaca ad go. primil Hicer-
g0 A B, EF, fintinvino, & CD, EF, in
Aliopltno : e G I, (;:3 fin perpendicu-
Jares ad EF. eritque pef 4. £.F reQa ag
phnum HGI. &qﬂl} AB’ q'D: fm 1=
«em EFsparallelm;. erune etiair AB,C D,
ad’ tdem planum, reble,  per 8. & per 6+
Jparaliel# iter fe'e (1. ‘mi = \
S S T TEEET Y U0 T T
2.+ PROPOS: 10. THEOR. to. ' !
Cy e SRR A - !

i

- Bede A B, AC, c&ncum;m in A fim pa--

. rallela reil3 D E, D F, dancurrentibus in.
: Db: 7

-

"N Vando AB, C D, funt
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B¢ Dicoangulos BAC, EDF offe aquas
bes, vel aquinalere dnobus viéilis . :
& H Y N priori figura AB, AC, &
I DII,E,E B, lgt::t parailele, 82
- fimiliter pofitg : itemx AHLAG3
Bf-1\C func parailele cifdem-D ES E Fy
1 Ao | - fed non fimniliter pofite § quia_v
2. - ¥ D dooghum = Dico -in vireque
cafiszaguios. BACH A'G equaleseiles
angulo ED F.Quando A H,A G non_s
fune fisilicer pofitE  eruat faleem proera=
&= fimilicer pofita, quales fuiie ABy AC,
yrasizm ilia fiat wqualis DE» & hzcgqua~
?’ 1) B3 neCiamtarque relique linex . ex
uipus B.E, CF, erunceidem A-J¥ paral=
%clz , & ®quales fcr 33. prifis: 8¢ ideor
2quales & parallelz inter fe 5 & quiacaf-
dem tondungunt r8&2 B-B,- E [, erunt e-
tiam per eandem 33. B C, EF 2quales, &
pdralleten- Brquia i thiameulis B-A Cy
E D F, przter bafes BIC; B mquatis it

latera AB, Pnguljmgbis DE D Fi;r;{ )

s3uwimianiudus B X Gy nechop H A

gv zqixﬁismgugagmﬂ[}fgi}j;} .
gy gy v Inpefter nﬂf
‘B E"‘*? AB,A‘H;’(unc&iteg‘f paral-

al \p lelz re@e DEy& AC,AG, .
B —>—Hparallelz recte' D F, & qui-
- AGe . demAB,DE poﬁw{qga fis

N mails

- .



183 Blementorum
. nuliter, at AC,. D F diffimiliter ;eft einy
DF, deorfiingy at AC furfom : item A G,
D E, funt pofitz fimiliter , fed AH eft ad
~ dexeram punctiA, & D E , ad finifiram
pundi Dz Dicb in hoc cafii tarh angulum
BA C,quam H A G, conftituere angulos
duobus rectis xqualescum E D F. Prody-
&a enim C A, qua tomceld fimilite} pafifa
cum DF, fit ctiam A Gj fimilicer pofita .
& ideo- per.demonfiratado:prioribus caf-
bus angulus B A G..cft wequalis angulo E
D F;. adietoque coramtini B A C. fiunt
- due BAC, BAG_aquales duobus BAC,
EDE, illi autem duo funt 2quales ducbus
gellis » per 13. primi ; ergo ctiam ifti duo
funt zquales. duobus reclss. idemque de-
menftragur codem modo de duobzis angu-
- “;En ”HG':_, t" A T ‘3o

"PROPOS. 1 PROBL-x

A puwils 'y in foblimi ad plaswm BC§ .

perpendionlarem ducere .

AL g N plano BC,. ducatur

2 1 -quaeuis D E, in quam ex
K A, demittatur perpendicu-
laris AF, peria. primi; &
T X ¢ G FH fit perpendicularisad
candem D E in plano B C,

& inthanc cadaz alia pcxpendicuhr‘:\'s ex

2 ]

4
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" A, nempe A I: Dicoipfam efle retam
ad planumi B C ! Sit enim KIL paraileia
DE, ficutergo D F, relta eit ad planum
A FL,per 4. itaeric quogue K 1L, pev- 9.

. hoc eft-aneulus AIL, erit reélus . Eft au-

| tem& A 1 H, rectos. ergo per4. A L ¢it
irﬁeclta ad planum BC; in quo exiftunt GH,

* PROPOS. 15, PROBL. 2."
Ad datum planuts B C, Apunile 4 SPapeB .
- " dicularem excitare; -
. eV 1
G6E D X alio punéto D, demit~ -
;) dj' ] 4, taturpergédicularis per
pracedentem nempe DE 3 &
“\A B per B,A, dncaun H A& iR
1 . plnyo DEA, ducaun per A,
iph DE, parallcla AF: entqueA By reQa
ad B C, per 8.
R A T RN AR |
PROPOS§: 13 THEO R, 1t
Ex punide _c,‘.,;.; :;wm tinea off pmlt-

untaris ad plmym\ AB. ’

S ) 4

B QI enimeflens dux CD,’
dgn el S CE; effent parallelx per~
o XNy 6 quod aftablurdum, quians

AL LN concuraumkin Goiy 0, o F
R PRO-

i



190: Elementorum
T T . T s - -
PROPOS. 14 THEOR. 12 .

Zadem AB ﬁl refia ad dhdphht cD, él; ,

Dico ¢adem plans i paralicla..

NT Am:fi concurrung, 8,
LN Lincomuni fectios
ne FC, fumatur queduis
‘R / punétum’L ; neClantgrque
A L,B L : Erunt in trian~
gulo AB L, duoanguli L
£ AB, LBA, perdefin.3.re~
&i, contra 17, primi.

:'ji’,RO:leSf. 15. THEO R. xé{:“

- 29 plane BCs refla 4 B, AC, fint paratlels
reitis D E; D F, in alis plans F E ; Dicp

dpfu plasa effe paralicla, .
— XA ducaiur}x; pl.inum
o EF: perpendicdlaris A
G\F G, per 11.& per G ducantur
l “GH,:G3; parailelz DE. .DE;,
Jquaper g.eiunt ue paral.
lel¢ AB, AC: 8:1?320 PEr 29,
. primi, anguliGA B,AGH
erunt duobus retis zquales. & quia A G
H reélus efl, eric & G A B, reGus . immo
% GAC,AGI,; esuachmiliter roltiz ideo<
KRR que

\
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| que eadem A G erit ad verumque planum
reéta , & per pracedearem BAC) EDF,
erunt plana parallch _

PROPO& 16- *TH EOR ™.

s: duo plana ptnlhh 4 B, co, ﬁmxtur |
Plano E B : comimunes fictiones £ H,’ QE,
trmpmulld&. N N

Iemm concurrefent V.. i
!~. I; com:rrerenr etzzt;xyxpfa

y plamay quo cﬁ'cpum <
AL chelim... Po

WY ‘.'f_vﬁ'.'.'\ E-.u'. ‘-‘.
i )h

PROPOS 17. THEOR x§

5i due lmu 4 B.C D, fmmur plam pas
rallvlis E F3.GH, 1K, in-L, M, N 3 é- Y

0, Py Q‘i ﬁubwmtr £ mgl:tqr .
¥ Y Vnﬂarur LQ. sccur-
k l rengp} ano%i:fm R,
i B a quoad M & P;duca-
] tur RNGRP; cfitque per'’

o Q] ® pracedentem R M5 par
. J nllelaN Q,_& R P pa-
‘ f; ] L]lz Sall{lea_[‘o &1deonpﬁ
a.dcxnve »3 ita enit ¢
5 Y M N, qumOP,3d § 'Q"‘&c'@l;d”"":
s .) -

>




!9@ : .Elmmorum
P&QPOS« 18- THEOR 16
3:: AB, relin ad plmmc D : Dm mnu

Manaper A B, Anita effe reita ad.
ﬂm CD.

. . (s
el

planum EF, faciens
cum CD, communem.s
feQionem GBF, & H I,
; fitparallela AB, in pla-
no ABF;que per 8. tritquoque reéta ad

G

Er A B ﬁ't dn&um

lanum CDs& ita de omnibus alijs tectis -

L ergo rdcﬁn.4 planum EF, gectum
eftad ,

PROPOS. 19, THEOR 17.
’ $i plana A BC D, fine rc&d ad ﬂunam_a
G H: erit guogue eornndins -commpunts fe-
8” EF, adidem plumm reita.

Vz enim edncntur ;n
lanb A B Py Pcr

&a ad planum G H per

educitur €x codem s
punéto F, perp yendiculari- ¢

m' fupg: BF, in ’lano ,elt re&a'ad

’ dncul:ms ad DF, eael re- o

D - defin, 4. & fimiliter caus.

— 4‘
ETT o " UG 23— =V o~ ORIl . mmy veey  nm



- - Liber Sestus. 193

~ mplanum GH. Frgo per 11. FE, FE
'ure voa linea , hoc-eft , communis feétio
i -L‘ ‘-‘.rit ad G H, ‘em . -

" PROPOS. 15. THEOR. 18.

Angulas folidus 4 , continestur tribus an~
g%lss planis B AC{C A D, DAB:Dicd .
guoslibet dues offe reliqus maiores »

-0 Vando omnes tres
' {unt zquales,ma-
nifctta eft propofitio .
uando duo funt gqua-

CcC ¥ es, & tertius minor; fi= -
niliter . quandovero B A C eft ruaximus
probatur reliquos B A D, CAD effe ipfo
maiores hoc modo . Fiat BAE zqualis B
AD, & AE ¢qualis AD; Et duéta ytcus-
ue BEC sungantur BD; C D. Eruntqne
. BE,ED, Zquales per 4. primi. Duo autem
latera DB, DC; funt per 20. primi maio-
n xltEoB C5 demptis -ergo 2qualibus
BD,BE; remanebit CD,maior CE,& an-
+ gulus D A G, erit maior C AE , per 24.

'~ Pprimi, quia CA, AD, funt zquales C A,

gi’c& D‘g,BC P. t;l:}ior bafi, E.C ua{:e
: 2 > fimul funt maiores CA E
EABihoceR, o BAC,

I rRO-



~ a94  Elementorum
* . PROPOS. 3x. THEOR. 1.
Ommes anguli plani t;ﬁtimnm‘mazm fo-

lidum , Foswul fumptiy funt mineres gua-
tnor reghys . '

- D - Q didus A,».coniineém g
: primotribys planis an-

/I\  gulis BAC,CAD, DA B.
" Dultisergo BC, C D, DB;
-erunt tres arguli Yolidi ad

B C. puntta B,C, D5& due plani
anguli ABC, ABD, erunt per preceden-
tem maiares tertio C B D5 & 1ta de reli-

quis: ita vt fexanguli ABC, ABD,ACB, |

"ACD,-ADB, A b C, fint maiores tribus

CBD,BDC. D C B,hoc eft maiores duo-
“bus rectis . Di@i antem fex anguli vna_s
“cum tribusad A, funtzquales 6. m&isipa
: 33. primi, demptis ergo é. illis, qui funt
“maiores duobus reClis , remancbunt ifti

tres ad yerucam A , minores quatiors i

redlis. ;
S Secundo contineaeyr foli-
C dus A quinque angulis pla-
¥ - hit: eruntque omaes quin-

. Dque in pentagono BCDEF
¢r 32. prin 6. reclis equa-
= es, & 10. anguli AB G,
€ ABFACB, ACDAAD.C,

3
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A D E,&c.crunt fex rectis maiove® , ficat
in pracedenti demonftratione . € - ¢ VR
tem 1o.yna cum s, augulisad A, % 0.
recis zquales . fublatis ergo zo. iilts qui
funt masores fex rectis, remanebadt §- ad
Al » mihores quatuor feélis. & 1rider
alijs ., ' ’

' PROPOS. 38. THEOR. 33-

Planum A B, fit yetum ad planum A C, ¢
ex panilo E plani A B, ipplanum ACyca. "
dsh perpendicularis E G : Dico. E » ¢ffe ad
sommuvems fe@iones AD.:

B In minns , fic alias

: - perpendicularisEI,
. ; \ \ & 1 G, fit perpendicu-
- A D larisad A D, ideoques
I_\gper 4. defin. recta ad

plannm AB,& perpen-

dicularis ad EG.1n triangulo igitur EGI
erunt duo tecti EGI, EIG, quod cit con-

trag7. primi. <
NN R R

\
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PROPOSITIONZES

_4liy ex jjfdem Elementis deprom-

" pta, quarum demonfirationes 5 hoc
compendinm Clauio relinquit :

EX X

) ! Ropof. 117. In quae-

A 3 : dr-aP is - diameter 3: la-~

§ - tiis funt'linez incommen(it~

. rabiles . Hoc eft, proportio

- - \! diametri AC, ad latus AB,

D C nulla cacione poteft exhibe-

. v numeris 3 Nulla enim

daceur earundem ce@tarum AC, AB, men-
fura communis .

SR P Ropofic.

A D 39.30.&

¢ f; 31. Solida_s

A & parallelepi—

“a\ : . pedafuperea.

L-‘% e g dé, vel fuper

. : ¢qualibus ba,

fibus conftituea & in eadem altitudine.s ;
funcequalia, =

- ' Talia
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Talia funt paralle}e ipeda- AB,CD ha-
bentia communcm baltx)m AG & aquales
aliitudines A E;, AF. .

Item parallelepipeda AB, HI, haben-
tia-zquales bafes AC, GH; & zquales al-
ticudines AE, GI, A

A . Propof. 32, Selidz

A D
: pa rallelepipeda A B,
@J CD, ficadcm vel
: €9 ualx altitudine BE,
B CF,inter fe func ve
baﬁs AE, ad bafim D F.
Propef. 33. Sxm)ha.,,:
E folida parallélepipeda,
@ g- ABC,DEF; 1 qui<
bus tria plana A B, B,
C A, circa angulum &
,l:dum I, funt fimilia cribus planis DE}
EF, FD,circa angulum folidum H, zqua<

lemripfiI, funt in triplicata satione lace- .

rum omologonun, qualia fune CI, F H.
Hoc ef}; fi ratio C 1, ad F H, continuetur
vfque ad quartum terminum , v primus
ad quartum;ita erit parailelepi dnm AB
C; ad parallelepipedum D E

A D Pxopof 3 4 Ac-

i qualiurn parallelepi-
EP edorim ABC, D
a L F, bafes & alutudx- :
€ Fnes reciprocantur o,

P oc cﬂ,vz bafis AB,ad baf imi DE, ita eft.
1 alti-
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altitudo E F,ad altitudioem BC: Et vice' |
vuki {1 vt-AB,ad DE,ita eft EF; ad.BC;:
para lelep ipeda funt gqualia .. . -~

p st%’ropof 36. Siin

parzllcleplredo BL,
citcz angulum foli-
"dum A, tria lateras

P GAB, A C;A Difine

continué propomomha‘ & itvparallele~

pipedo G K., circa angalum F zqualem »

lpﬁ A, omnia trid lactra PU, FH:} I, fine

zqualia mediz proportionali A C, erunt
paralleleplpcdz BE; GK,zqualia .

Propof 37. Si fuerit’ ve

refla A ad B, jaC. ad

‘B ﬁmmrgue parallefe-

npedaA inter fe fimi-

- ai & parallefepipeda Cy

@ D inter fe funlxlull, erit

toque vt parallelepipe~

dim A ad B, ltaq‘Co:d D, BE vice vcr[a.

EX XII

P Ropof 1. Qaiz in circulis polygom-u
fimilia., | muer fe funt vt & diametcis
quadrata. .

Prepof % Cm:uh inter & funt 4 dlz-
metris' Quadrata .

Propol. 5. & 6. Eiufdem altitudinis Py~
ramides tam Triangulares,quam Polygos
nae: mter[e[unt, vtbafes.

Pro-
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Ex libro dusdecimo. 199 -
Propof.8. Similes Pyramides funt 1n_,

triplicata riftidne“Yatatu Hpmologo-<-

rum’, védiGum el Propof ;3 vudecinmi
dclgarallelepig:lis . y ’
ropol. 9y ahiunr pyramidum re-
o "ff La(f:ésglhtérd‘!.,x‘ e
Propef.19.Conus testia parseft Gylin-
dri eiufdem aﬁs;&akimcfinii: Q}"
Propof 11, Tam Coni, quam Cylindri
eiufdem altinfdimis ¢ inter fe funt bafes .
Propof.1s. Tam Coni, quam Cylindri
fimilesy f@t in eriplicasa rytipne.digme-~
trorum_s . A
Propof. 1s. ‘Tam Conorum quim Cy=-
lindrorum zqualium , reciprocantur alti=
tildities & bdfex. "' * Y L 4 R

3 IR
Propof. 16. Sphazrz funtin triplicata.s

gatione diametrorimg, - .\

I « ELEN-
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AV PER data refla lineas
terminata tridgulum zquie
3 laceruam canflicuere .

Ad datum pun&um da.

3 ez relix linex aqualem.,
teétam lmcam ponere.,

3 Duabus datis rectis lineis inzquali-
bus, de maiore gqualem minori rectam
hneam detrahere

4 Siduo triangula duo latera duobus
lateribus 2qualia habeant , verumques
yeri-

-
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vtrique , habeaut vera & angulum an-
gulo zqualem fub @qualibus relis li«

- neis coutentum : Et bafim bafi zqualem
habebunt 5 eritque triangulum triangu-
lo zquale, ac reliqui anguli eeliquis

" angulis zquales erunt, vterque verique,
fub quibus. zqualia latera fubtendun«
tur.. :

§ Iofcelium triangulosum, qui ad b2~
fim funt,anguli inter fe funt2quales: E¢ -
productis equalibus retis lineiss qui
fub bafi funt anguli inter fe zquales
erunt. '

6 Sitri anguli duo anguli 2qualesinter
fe fuerint: Yt fub 2qualibus angulis fub-
tenfa latera zqualia incer fe erune.

-9 Super.cadem recta linea , duabus eif~
dem rectis lineis alig duz retg linez
aquales, veraque verique , non confti~
tuentur 2ad aliud atque aliud punélum,
ad eafdem partes , cofdsmque terminos
cum duabus initio duttis retis lineis

. habentes. .

8 Si duo triangula duo latera babue-

- sint duobus lateribus , verfique verique,,
&qualia; habueiint vero & baftm bafi
¢qualerm: Angulum quoque fub ¢quali-

-bus retis liners contentum angulo -
qualem habebunt. . :

-9 Dawm. angulum tehilincum bifa~
riam fecare S
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10 Datamyettam lineam finitam bifa-
riam fecare . A

1x  Data recta linea , d punto in ea da-

to, rettam lineam ad angulos rectos
-excitare .

12 Super datam retamr lineam infini-
tam, 4 dato: puntto, qupd in.ca non eft,
perpendicularem rectam deducere .

13 Cumretalines fuper rettam confi-
fens lineam angulos facit: Aut duos
rectos 5 aut duobus reétiszquales effie
ciet, . : :

14 Siad aliquam reftam lineam , atque

- ad eius puncium , duz recta lineg non
-ad eafdem. pactes ductg, eos , jui funt
deinceps ;. angules duobus reétis aqua-
Jes fecerint : 1o direGum enut intir fo -

. |p1§ seéte lincg .. 3 S

1s Si duz recte lineg fe mutro fecue-
rint , angulos ad verticem gquales in-
ter fe efficient . -

36 Cuiufeunque trianguli vno- latere » .
roduéto , externus angolus. veroliber . !
mterno, 8 oppofito maior eft . S

27 Cuinfcunque trianguli -duo anguli
duobus reclis funt minoses, omnifariam.
fumpti. - .. , T

18 Omnis trianguli maius Jatus. maiow
rem angulum fubtendic.

39 Omnis treanguli maior angulus ma-
icxi lawesj fubtendiur .

: 0Om- .
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20 ‘Omnis trianguli duo latera reliquo
. funt maiora , quomodocunque affum-
ptas. T :
21 Sifuper triangulivno latere , ab ex~
tremitatibus duz recte lineg interins
conftitutg fucrine : ha conftiturg relt-
“quis trianguli duobus latertbus mino~
\ res quide m erunt, maiofem vero angu~

i ‘lum’continebunt .
f a2 Extribus rectis lingis , qu# fine tri-
. " bus datis reétis lineis gquales ,' tiang-
~ lum conflituere . Oportet aiitem diias.
¢ reliqua effe maiores omnifariam fume~
?  ptas: quoniam vriufeninfquexrianguli
i duo latera omnirariam fumpta reliqo-
'{' | funt maiora. N -
23 Ad daiam re@am lineam, ditumque
; in ea punétuny » dato xngulo reétilineo.
- ‘¢qualem angulum. sectilincum. confli-
o= teres o )

i 24 $iduo triangula duo Jatera duobus:
o latensbus ¢qualia habuerint , veramque:
Xt vtricue , angulum vero angulo maio~
p rem fub ¢qualibus reélis lineis conten~
il tum ¢ Ft bafim bafi maiorem habebuni..
8. 25 Si dio wiangula duo- latera duobus:
, latenibus. gqualia babuerine , vtrnmgue.
» vtrique , bafim vero bafi maiorem : Fe.
" avgulum {ub 2qualibus reétis lineis ¢6--

tentum argulo marorem habebunt.
. 36 Si duo triargula duos. angules duo--
' I ¢
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bus angulis gquales habuerint , verum-
que venque , voumque lacns vat lateri
gquale, fiu: quod zqualibus adiacetan- .
gulis , fzu quod vai @qualium angulo-
rum fubtendipur : Et reliqua Jatera re-
© . liquis lateribus ¢qualia, vtrumque veri-
- que , & reliquum angulum reliquo ai-
" . gulo ®qualem habebunt . L
29 Si in duasieas lineas incidens li-
nea alternatim- angulos zquales » nter.
fefecesit: Parallele eruntinter feillz
refte linex. :
28 S1in duas retas lineas recta incidens
~ Jinea externum angulum interno,& op-~
pofito, & ad cafdeni paries, ¢qualem_,
‘fecerit , aut internos, & ad eafden par-
- tes duobus rectis gquales : Parallelg e-
rune inter fe ipfe rcé¥¢ lineg .
a9 - In parallelas reftas lineasre&tainci- |
dens linea: Et alternacim angulos inter -
fe ¢quales efficit; & externii interno, &
. - oppofito, & ad eafdem-partes gqualems;
& internos, & ad ealdem partes , duo-
. bus reélis gquales facit. .
. 30 - Quz exdem rectz lineg parallelg , &
- anter fe funt paraflele . -
31 A daco punélo, }at; redt¢ lineg pa- - -
rallelam redtam lineam ducere, l
32 . Cuiufcunque trianguli vno Jatere »
producto, externus angulus duobus in-

wrnis, & oppofitiseft gqualis; Ec trian
: guli

P 4
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euli tres interni anguli duobus funt re-
&is ¢quales .

33 Rectz linez que ;?mlcs, & paralle-
fas liln/czs ad partes ealdem coniungunt;
&gw 2 ¢quales, & parallelz fune .

34 Parallelogrammorum fpatiorum 2=

ualia funt inter fe, quz ex aduerfo &
atera,& anguli : Atque illa bifariam
fecar diameter .

3¢ Farallelogramma fuper eadem bafi,

. & in eifdem parallelis conftitusa , intes -
fe funt zqualia . : o

36 Parallelogramma fuper zqualibus,

. bafibus & in eifdem parallelis conflitu- -
ta, inter fe func 2qualia. . .
37 Triangula fuper eadem bafi confti-
tuea , & in eifdem parallelis , inter fe

funt ¢qualia. . o

38 Triangula fuper g¢qualibus bafibus

confliruta, & in cifdem parallelis, inter -
© fe func zqualia. . .

39 Triangula zqualia fuper eadem bafi, .
- & ad cafdem parces conttituta,in eifdem
- funt parallelss . : T

40 Trnangula gqualia fuper z2qualibus
bafibus, & ad cafdeni partes condtitta:
in_eifdem fung parallelis.

41 Si parallelogrammum cum triangu- -
Jo eandem bafimi habuerit, in eifdemque
fuexic paralielis : Duplum erit pardlie-
logrammum jpfius ersanguli.

i ; 42 Da-
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42 Dato triangulo aquale parallelogri-
mum confticucre n daco angulo tecti-
linco. )

43 In ommni parallelogrammo , comple-
menta eorum ,. quz circa diametrum
funt , parallelogrammorum . intcr fes
funt zqualia . ' ,

44 Ad datam re€tam lincam,dato trian-
gulo zquale parallelegrammum appli.
care, in dato angulo reétilineo .

45 Ad datam rectam lineam, dato refti-
lineo zquale parallelogrammum con-
ftituere, in dace angulo retilineo .

46 A dasa recia linca quadratum deferi-
-~ beres.

47 In triangulis reCtangulis,quadratum,.
3undzi Jatere reGum asguium fubten-
ente defcribitur, zquale eft eis , qua a
lateribus reCtum angulim. continenti-
bus defcribuntur, quadratis «
48  Siquadratum, quod ab vno Jaterum
triangnly defcribitur, zqualt fic cis,qug
4 rehquis trianguls Jateribus defcribun-
tar, quadratis : Angulns ecomprehenfus.
fab reliquis duobus trianguli lateribus,
reltus eit t

Pro-
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PROPOSITIONES
. Libri Secundi .

1 S I fuerint duz rectz lineg, feceturque’
ipfarum altera in quotcunque feg- -
menta : Re@angulum ~ comprelenfuny
{ub illis duabus re€is lineis , xquales
eft eis, quz fub infedta, & quolibet feg-
me‘qtormn- comprehenduntur , - retan--
gulis. - :

z_ Sireftalinea fecta fit vecanque : Re~
Gangula, quz fub tora, & quolibet feg- -
mentorum comprefienduneur,gqualia - -,
funt ei, quod 3 tota fit, quadrato .

S1 recta linea feélta fie vecunque : Re
Gangulum fub tota, & vno fegmentos-
rum comprehenfum , gquale eft &illi
quod fub fegmentis:comprehenditur ,

P retangulo, & illi,quod 4 praedicto f g-
: mento defcribitur, quadrato .

W

. 4 Sirefta linea fetia fit vecunques:
H Quadratumr, quod 4 tota deferibicur ,
b - equale eft & illisy quz d fcgmemis dev

cribuntur , quadratis , & ets quod bus- -
fub fegmentis compseheaditur , reétan~
gulo... ' A
s Sire@alineafecetur in zqualia » &
mon zqualia:Redangulum ﬁsbin‘hz;qua-‘
( e usi
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libus fegmentis totius cosnprehenfum g
vna cum quadrato, quod ab intermedia

feftionum , 2quale eft ei , quod 3 dimi~

dia deferibitur, quadiato. .

6  Si redta linea bifariam fecetur, & il-
li re(ta quadam linea in reGtum adij-
eiatur : Retangulum comprehenfum
fub tota cum adweéta , & adietta, vna
cim quadrato 2 dimidia zquale eft qua~
drato d linea, quz eum cx dimidia— 5

- tum ex adiecta componitur, tanquam-.s
ab vna, deferipto I

7 SireCla linea fecetr vecunque; Quod

- & tota quodque ab vno fegmentorum s 5

- vuaque fimul guadrata, zqualia funt &
illi, quod bis fub tota, & dito fegmen=
to comprehenditur, rectangulo, & illi 5
quod i reliquo fegmento fit,quadiato.

8 Sireltalinea feceeur vicungue : Re=-

- Qangulum quater comprehenfum fub
tota, & vno fegmentorum, cui €0,
quod 4 zeliquo figmento fis, quadrato,

" zquale eit e1, quod i tota, & dilto feg-
mento, tauquaim ab vea kinea defcribe
tur, quadiato .

9 Sireftalinea fecetur in zqualia , &
non zqualia: Quadrata , qua ab ine~

walibus totius- {{gmentis tunt , fimu}
uplicia fune & ejus, quod d dimidia_s,
& eius quod ab intermedia [eitionum »
£, quadsaci . i
: ) e 8i
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Yo _Siredalinca fecetur bifariam , adij-
clatur autem ej in reCtum quzpiam re-
&a linea: Quod a tota cum adiuncia, &
quod ab adiuncta’, vtraque fimul qua-
. drata, duplicia funt & eius, quod a di-,
midia , & cius quod 4 compofica ex di- .
midia & adiuncta, tanquam ab vna,de=
-feriptym fit , quadrati.
t1  Datam re€tam lineam fecare,vt com-
prehenfum fub tota , & altero fegmen~
torum re¢tangulum, zquale fit ¢, quod
4 religuo fegmento fic , quadrato.
2a In amblygonijs triangulis , quadra-
" tum,quod fit 4 latere angulum obtufum
fubteifdente , maius eft quadsatis , qua
" fiune 4 lateribus obtufum angulum ¢6~
.jprebendentibus , reftangulo bis com-=
_prehenfa & ab viio laterum , quz fuat
.cirea obtufum angulum, in quod , cum
. protractum fuerit , cadit perpendicula-
tis , & ab laflinupta exterius linea fub
A)f)‘crp'endiculari prope angulum obtu-
ym. ' P
13 In oxygonijs triangulis , quadsarum
a latere angulum acutum fubtendente
. minus ‘eft quadratis , qua fiunt 4 lateri~
bus dcucum angulum comprehendenti.
bus, re€tahgulo bis comprehenfo & ab
vno laterum, qua funt circa acutum
angulum, jn quod perpendicularis ca-
dit» &, ab affumpea interius linea fub
' : pes-




oo T

210 Propefitionam

’

erpendiculari prope acutum angu<’

ums . ;
14 Datoreétilineozquale quadratum s
conftituere ..

[ —

. . . ’ [ §
. PROPOSITIONES
Libri Tertif « '
Ati circul i’ccnrﬁxﬁ reperite .

3
3 Stin circuli peripheria duo 3u{-"
~ Jibet pun@a accepta fuerint: Redta_s

linea, quz ad ipfa pun&a adiungitut ,

intracircalum cadet. | "

Si incircalo re€taquadam linea per
centium extenfz, quanidan) non per ct-
¢ rum extenfam bi?nria’m"fecet: ‘Fe ad
angulos re@os ipfam fecabit. Ft fi ad
angulos rectos eam fecet, bifariam quo-
que cam fecabice . T v

4 Siincirculo duz reCtz lineg fefes
muttio fecent non pei centrym exeenfz:’
Sefe mutiro bifariam non fecabunt.

Si duo circuli fefe mutuo fecent; non
orit illornm idem centrum .

6 St duo circuli fefe mutuo interius
tangant , corum rion crit -Wicm cen-
trim s . .

9 Siin diamewo circuli quodpiam

fuma-

B, " e Fx 27 —
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fumatur punétnm y quod circuli cen-
trum non fit, ab coque punéto in cir-
culum quzdam reéte linez cadant:Ma-
xima quidem erit €2 y in qua centium
minima vero reliqua; aliarum vero pro.
. pinquior illi,qua per centrum dycitury
" yemotiore femper maior eft : Duz au-
tem folunr reétz linez ¢quales ab co-
dem pynélto in- circulum-cadunt , ad v=
. trafque partes minima, vel maxima..
8 Siextra circulum fumacur punctum
-quodpiam , ab coque punéto ad circu-
um dedueantur rectg quedam line ,
quarum vna quidem per centrum proe
tendatuy 5 reliquze vero vt libet : Inca-
uam periphersam cadentium reflariny
linearum maxima quidcanelt illa, qua
per centrum ducitus 5 alistum antem_s
Propinquiot ei , qua per.centium trin-
fit ; remotiore femper maioreft: in_,
connexam yero perspheriam cadentium
recarnm linearum minima quidem eft
illa, que mmter punctum diametrum_s
. interponiuyr 5 aliarum autem €3, qQug
propsnquior eit minimz , remotiores
femper minor eft : Duz autemn tantum
rectx linez ®quale s ab co puncto in_»
iplum circulum cadunt , ad vtrafque_s
‘ partes minimz, vel maximae .
9 Si in circulo acceptum fuerit pun~
( ctum aliquod , & ab ¢o puncto ad cir-
. : ' culum

i
i

3
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culum ¢adant plures , quam die, recee

lince gquales: Acceptum punceum.,
" centrum eft ipfins cireuli . o

10 Circulus circulum in pluribus,quam
duobus puncris non fecat . i

21 Siduocireulifefe intus contingane,
atqueaceepea fuerint cornm centrxr: Ad

- corum centra adiuncea recea linca , &
producta , in contactum circulornm_
cadet . SER TN o

13 Si duo cisculi fefe exterius contin-
gant , linea recta, quz ad centracorum
+  adinngitur, per contactum tranfibit.

23 Circulus citculum non cang in,
pluribus punctis, quam vno, fiue intus,
fiue excra tangat . S

14 Incirculo zquales rectz linex ¢qua-

. hiter diftantd cencro ¢ & qu¢ gqualiter

- difiantd centro, zquales funt interfe .

35 In circulo maxima quidem linezeft

" diameter; aliarum autem propinquior

" céntro, remotiore. femper maior .

36 Quzab extremitate diametri cuiuf-
que circuli ad angulos rectos ducicur ,

extra ipfum circulum cadet; & inlo-

cum inter iplam receam lineam, & peri-
- pheriam comprehenfum; altera rectan
' ﬁ'nca non cadet : E¢femicirculi quidem
angulus, quouis angulo acuto rectilineo
mazor eft, reliquus autem spinor .
17. A dato puncto rectam lineam du-
S ' cese,
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: cer§, qu¢ datum tangat circulum_s.

28  Si circulum tangat. recta quzpiam
dinea, 4 centro autem ad vontactum_s -
adiungatur recta quadam [inea: quz
adiuncea fuerit ad spfam contingentein

- perpendicularis erit . )

12 Sicisculum tetigerit recta Quzpiam
linea , d contacenaucem recea linea ad
angules rectos ipfi tangenti excicetur 3
In excitaea erit ceutrum circuli

20 Incirculo, anzulus ad ceut umdu-

l2x eft anbult, ad periphzriam, cum_
fuerit cadsm peripheria bafis angule-

LN . ,

2t Incirculo, quiin eodem fegmento
funt , anguli funt meer fe gquales .

32 Quadrilaterosii in circulis defcripto-
rum anguli, qui ex aduerfo, ducbus re-
ctis funt 2quales.

23 Super eadem recta linca , duo feg-
meata eirculorum fimilia , & inzqua-
lia, non conflituenzur ad eadem partes.

34 Super 2qualibus rectis lineis, fimi-

. Kacirculorum fegmenea funt inter {2
zqualia. ‘ :

35 Circuli fegmento dato, defcribere
circulum; cuius eft fegmeatum .

26 In zqualibus circulis, 2quales angu«
li ®qualibus peripherijs infiftunt, fiue
ad centra, fiue ad-peripherias confticutt
infiftant o :

a7 Ia
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26 In zqualibus circulis gqualesanguli
qui zqualibus peripherijs infiftunt, fiue
ad centra, fiue ad peripherias conttirvti
mfiftant.. o

7. In zqualibuscirculis , anguli, qui ¢-
?ualibus [pexipherijs infitunc,funs incer

e zquales , fiue ad centrs, fiue.ad peri-
pherias conftituei infiftant . ‘

‘28 Inwqualibus circulis , gquales rectz
linex gquales peripherias auferunt, ma-
1orem quidem maiori, MinOre/m uteim

- minori, ’ X
29 In equalibus circulis , @quales peri-
pherias, gquales reCtz linez {ubten-

“Udung. -

30 Datam peripheriam bifariam fecare.

31 Incirculoangulus, qui in femicircu-
Yo, rectus efl: qui augem in maiore feg-
mento, minor recto: qui yero in mino-

re fegmento, maor eft reto.Et infupsr
angulus maioris fegmenti, recto quidem.
maior eft : minoris autem fegmenti an~

i
N iy Sl
.

{

gulus, minor eft refto .

3» Sicirculum teaigerit aliqua rela li-
nea, 4 contactu autem p catur qux~
dam recta linea circulum - fecans : ‘Ao~

1li, quos ad contingentem facic, 2qua—~
esfuntijs , qui in alternis circuli feg-
_mmentis confiftunt, angulis ..

33 Super data re(ta linca defcriberes

fegmentum circuli , quod capiat 1augtx--_
: nm
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Elenchus . 21%
Tum gqualem dato angulo retilineo.

34 A dato circule fegmentum abfcin-

dere capiens angulum zquaicm daco
.angulo rectilineo..

35 Siin circulo duz reétg lineg Tefe mu-

tug fecusrint,rectangulum comprehen-

- {um fub fegments virius,zqualis eyt i,
quod fub fegmentis alterius compyché-
aitur yre@tangalo. ~

36 Siextracirculum fumatur punétum

aliquod:, ab eoque in circulum cadant
duz reite lineg, quarum alt:ra quudem
«circulum fecet, altera vero tigat:Quod
fub tota f:cante , & exterius inzer pun-
ctum, & conuexam periphetiam affun,
_pta comprehéditur rectangulum, lgqua-
e eritei , quod 4 tangente defcribyeur,
quadrato . -

37 Siexwacirculum funatur punctum,
.. aliquod, ab eoque puncto 10 circulum_s

cadanc dug recex lineg , quarum altera
circulum fecee ;aleera-m enm incidat, fit
autem, quod {ub tota {ecante, & oxte-
ius dnter punctum & conurxam peri-
pheriam affumpta, comprehenditur re-
Ltangulum, xquale ei,quod ab inciden-
te defcribitur quadrato ; Iucidens ipla
<itculum tanget ~

PRO-

e e m e  g—
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216 Propofitionum

PROPOSITIONES
Libri Quarti.

1 Y N daco circulo re€tam lineam ac-
commodare ggualem datz rectg li-
nez s quz circuli diameero nen fit ma-
ior . »
2 Indato circulo triangulum defcri.
bere dato triangulo g?uiaugulum .
3 . Circa datum circulum triangulun_,
;iefcribcrc »dato triangulo gquiangu-
um.
4 In dato triangulo circuiun infcri-
beress . ' '
‘s Circa dacum triangulum circulum
defciibere. :
-6 In dato circulo quadratum defcri-
beres. - :
9 Circa datum circulum quadratum_,
defcribere . : .
8 In dato quadrato circulum defcri-
bere. :
9 Circadatum quadratum circulumos |,
defcribere., '-

- 10 Ifofceles eriangulum céftituere,quod -

i habéar vtrumque eorum , qui ad bafim
" funtangulorum , duplum reliqui ..
13 Indaco circulo pentagonum xquis
' . Jaterum
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laterum & gquiangulum iferibere.
12 Circa datum *circulum - pentagonum

¢quilaccrum, & acquidngulum deferi-
~beres. "
33 Indato pemtagono ;?ux'lacero »& ¢-
quiangulo circulum infcribete. .

14 Circa datum pensagonum gquilate~
rum ,, & gquiangulum circulum defcri=
bere. - ..

1si Indatocirculo hexagonum, & 2qui~
laterum, & zquiangulum infcribere.
16 In dato circulo quintidecagonum, &
: :quilatcmm, & =zquiangulum defcri-
Cre . . '

PROPOSITIONES
- Libri Quinti «

1 QI fint quotcunque . magnitudiaes
: S quotcunque magnitudinum xqua-
lium numero, fingulz fingularum,gque-
‘v sultiplices : quam multiplex eft vnius:
vna magoitudo, .tam multiplices erunt,

. - &omnesomnium. . -
2 Si prima fecuada ¢que fiyeric multi~
plex, atque tertia quarta ; fuerit auces
& quinta fecund¢ zquemultiplex,atque
'y cfexea quarea 5 Erit &l:( compofica prima

L . ‘ cum
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3 Sifitprima ;fwmd@s;qunnultipiéx,

* - ‘buesit ratiosem , 8 verafa 2d quartam

218 Propofisiduum
cum.quinta; feoinds:gaueinuleiplex;ac-
. ique tertia cumfexca, quartg . -

.atque reruia quartg ; fumancur autem

. gquemulsiplices ppimeyeteaie : Eric
& ex aquo fumprarum veoaque weeiulq;

-. requemuisiplex , ajtara:quidemfecundg,

-altera ducem quartzs . . .
4 Siprimaad fecundam candemiha-

- Euam.g¢quemultiplices prime & terti
ad ;qnggmlriphces :ibcw»dqs& qu.mj,
iuxea quamuis “muleiplicationem , -ead-
dem habebunt ratienem , fi prout inter
fe refpondent,ita [umptz farine .

4 Simegaicudomagnrudins gque fus-
rit multiplex , atque ablaca ablate: E-
tiam-reliqua reliquie ita mulciplex eric.,
vt tota totius .

6 Sidug magoitudines dwarum magni-
cudinum finc ¢que multiplices , & de-
trattz qugdam fine earadem gquemul-
tiplices. Et relique eifdem ant gquales
funt, aut zque ipfarum multiplices .

7 Acqualesad saudem, candem: hahent
‘rationem :.Eceadamad gquales. -

§ Ingqualium maguitudisism maiar ad
candem,m2iorem vationem habet,quam
minor:Eccadem ad minorem,maiore
rationem habet,quim ad maiorem.

9 Que ad candem , candem habentra <

v : $0-
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- Blenchus . 219
<ionem , urnles foatincer fe: Ecad
" quas epdem’ eandem habet rationen, ¢
quoque.funt inter fe gquales .
10 Adeandem maguitudivem rationent
haberrium, qui maiorem rationem-ha-
- betyaila maior'eft; Ad quam antem ca-
«de¢m.maiorem racionem habee , illa mi-
> noreft . ‘ . .
11 -Quz cidem funt egdem rationes , &
inter {e funt egdem.” o

.13 Si fm:'mg:ﬂmdines»quoucﬁ?u;agfo-
(] 11C=~

portionales : .quemzdmodum
- ritvna antecedentium ad vnam . confe-
quentium, ita {e habebunt .omnes ante-
- cedentes ad omnes.confequentes.. -

‘x3  S1 primaadfecundam , :candem ha-

buerit rationem ‘Zuam tertin ad quar-
" .tam ; tertiavero ad quartam, maiosem
rationem habuetit, quam quinta ad fex-
tam: Prima quoque ad tecundam maio-
rem radonim habebit , quam quintz ad
fextam . C
24 Si prima ad focundam eandem ha-
buerit rationem, qudm tereia ad quar-
TN 5-Prima:vero , quamacrua , - maior
fuerit ; Exit cfecunda muior, quam
quarta . Quod fi prima:fuerit awqualis
tereiz ,erie Bdeomnda wqualis quareg :
_ 8i vere minor, & minor 4rit .
1g Partes cum pariter multiplicibus in

| cadem funt rau'oné > i prous fibi mu-

3 tuo
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‘420 Prepafitiohum
tuo refpondent’, it fumanarl.
26 - Si quatuor. magnitudines proportio-
nalestuerine; Etvicifim praportiena- -
:les erunt; . P S
17 Si compofite magnitudiazs propor-
.. tionales fuerint , h¢ quogue diuife pro.
portionales erunt . -
8 Sidinifg magnitudines fint prapor-
" donalesi hg quoque compolite propos-
tionales erunt. < <
19 Si quemadmodum totum ad totum ,
ita ablatum fe habueritad ablatum: Et
- reliquum ad reliquum , vt cotum ad co-
- tum, fe habebit. '
20  Sifinc tres magnitudines, & ali¢ ipfis
-. aqualesnymero, quz binz , &inea- |
dem ratione fumantur; ex zquo autem
ptima quam tertia , maior fueric : Erit
- & quarta quam fexea , maior . Quodfi |
prima tertag fuerit zqualis,erit & quar-
ta ¢qualis fexcz : Siin illa minor , hac
quoque minor ertt .
2r- Sifint eres maguitudines, & aliz ipfis ‘
¢quales numera, quz binz, &inea-
dem racione fimaneur,fueritque pereur.
bata carum proportio; ex ¢quo autem
prima , quam certia maior fuerit ;. Erit
& quarta , quam fexea, maios . Quod fi
prima tertig fucrit ¢qualis,erit & quar-
ta ¢qualis fext : fin illa minor, hec
quoque migor €fit. . . -
: Ta 3 Si




Blenchusy 3 z3¥
£z - Sifin€ qligteunque nadinesy &
© ali¢ ipfis :gun”lps Z'dmérs > qugibing in

eaderwratione fumanwur : Et ex ¢qua-
litate 0 eaden ratione erune. -+
23  Sifint wes magnitudines , aligques
- ipfis gquales: numero , qu¢ bingin ca-
. - dern ratione fumantur, fuesic autem_s
+- perturbata’earum proportio s Euam ex
¢qualitate in.cadem ratione erunt. -
24 8i primaad fecundam , eandem ha-
%7 buerie rationemn, quam tertia ad ‘quar-
_tam ; habuerit autem & quinta ad fe-
. ¢undam eandem ragianemn , ‘quani fexa
-t ad quartam: Btiam compofita primas
+.‘cum quinta ., ad fecundamy eandem La
-"-bebit rationem, quam tertacum fexta o
LhadquartaE. oo it YL
s 81 quituor:magnitudines proportio-
_ nales fugrine rMaxima 8 :minima reli-
" quis-duabus maiores crunt, ,
36 - Si prima.ad fecundam habuerit ma-
' iorem proportionem , quam tertia ad
- quaream : habebit connertendo fecunda
- 'ad primam minorem proportionem._s ,
-iqtiam-quarta ad tertiam , - R
27_ Siprima ad. fecundam habyerit ma-
-jorem). proportionem , quam tertia ad
quartam: Habebit quoque viciffim pri-
ma ad tertiam maiorem proportionem,
quan fecunda ad quartam.
28 Siprimaad fecundam habuerit ma-
S K 3 iorem
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332 Propofitionkm -
" JOreM Proportianeny 5 qUam ‘gertia ad'
- quartam.: Habebit qupque: compofita
prima cunr fecunda; , ad fecundam, ma-
1orem. proportionem , gham compofita
tertia cum quarta; ad quartam . .
9 81 cofrrp;;}ita prima awn:fecunda ad
. fe m:.maioreny, habueric: propor-
3 HOREAY »QUANY compofita. teFtia cumn
uarea, adiguarcam : Habebit quoquie »
- dinidendo; primaad.fecundam, , mdio-
~. Tem: proporuonesn. , quam- tertiaad
Cquartani o oo SR |
3o Sicompefita primacum fecundaad |
fecundaiy; habuerit siziorem jprogor-
tiofiem:, qudm eompafits teraa cum.s

.- quagta.ad quarmam > Habebis per con-
uerfionem rationis, prirna ¢umdecupda |

- ad primam 4’ minorem-propostianciys

- quam tertia cum quarta ad wertiam.
31 Si fint tres magnitudines, & alia ipfis |
- zquales numero , fitque aion propof-
tio prima priorum ad fecundam s qlllam '
1 2 Item z

; prima pofteriorum ad fecundam
fecund® priorum }ad . eertiank :maior ,
quam fecundg pofteriorur ad tertiam:
Eris quoque ex gqualitate, maior pro-

" . portio prnimz priorum ad tertiam,quam
primz pofteriorum ad.terciame. _

32 Sifint tres magnitudines , & alig.ip=
fis zquales numero , fieque maior pro-
poruo prime priorumadJecundam._s »

o quam
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. Rlenciaas. v - 337
qmam fecundz pofteriorum ad tertiam 5
Teen fetnd= priofim 34 tettiany ma-
~ ior,quam pama pofteriorum ad fecun-

" dam’: “Erit quoque ex zqualitaté,hiot
proportio prim griprum ad tertiam o
quam prime poftériorum ad tertiam .

33 Sifueric maior propertio- totius. ad
- “totunyy. quam dbdate ad ablatom 3 Erk
i 8o relinr ad refiquusty maior ?nip‘ox-
tio, quamtotius Ad ebea. - 1.
L4 -Si¥iitquorcanqueé magniedines, &
- aleipfs 2qualeshusreio , fitque maior
W‘{;oﬂio prinme priorum -ad primam
+ poftorietomr; quanvfécund2ad fecun-;
" dam; & hiec maiory quiam ‘tertae ad-ter-
" giam)} ‘& fic déinceps s Habebuit omnes
-g:‘iares'e fimnil- ad omies ‘pofteriores fi-
“'eul ; maiotenm pisportionem ; quim_s

‘0

mnés priores , relifta prima-, ad om~
C o ney pofgrziores » reli€ta quoqare prima ;

7 indrem-autem:, quam prima priotum
~ ad ptimam pofteriotum., maiorem de-
| Chigue etiam , quam vieima priorum ad
7 viumam pofteriorume, ¢ -

a
.
OB PES v fa

I .‘lZiL'A, H .
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2. Ria ;paralielogramma,
Y T quorkm ¢adem -ﬁw;iﬁ Grudoyi
fe habencingerde »¥tbafes ..o,

72~ 8i ad ynum tniangyli laws para fela
» ducta fuerit segta, quedam binga: hat |
A Fropdr;ion_a,l;wn{ecqbit ipfius tn'aiw ‘

i

2

i baegga.. E ficzianguli japesa propor-
., tigpaliter fecta fusrintque,pd-fectiones
. adiupdta fagrierecta Jjnga s -erje ad re-
: hguym_mﬁus-._mngsﬂmbl_l}; pazalle
.3, Sitriangyli angjes ; bifariam (eqtus
fit, fecans agtem angulumirecia lingas
fecuerit & bafin: Bafis fagmepta ean-
dem habebygt rationem s.quam reliqua
ipfius trianguli latera. Et fi bafis feg-

. menta eandgrn habgant rationem, quam
reliqua ipfius trianguli Jatera ; Rectas
linea, que a vertice ad feCtionem pro- .
ducitur , bifariam fecat trianguli angu-
lum s o

4 Aequiangulogum ttiangulorum pro-
portionalia funt latera ; quz circum ¢-
quales angulos,& homnloga funt Jatera,
quz ¢qualibus angulis fubtenduntur .

£ SSI
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‘Elenchus. 228"
§ Si:duo triangula latera proportios
nalia habeant : zquiangula erunt trian-
“-gula, & =zquales habcbunt eos angu~
los , fub quibus homologa latera fub-

*tendumtur . -

€ Siduo triangula vt 2ngulum vni
- mgulo gqualem,& eircurm equales an-
: gu?bs latera proportionalia habucrioe:
. zq’iti:mgu&a erunt eriangala,zqualefque
- habtbune angutos, {ub quibus homolo-

ga favera fubtenduneur . - .
7 Si duo trianguia voum angulum yai
- angulo ¢qualem , circum autem alios
angulos latera proportionalia habzane
relrquorim ‘veto imal vrrumque: aue
‘¢ minoyem; aut nen minorem reéto: Ae-
© quidngllaenme eriangalai, 1 & equales
-~ habebunt-€os angulos;ciraura quos pro-

- -poreibhalia-funt lacra. v . L
8 Siin trianguio re¢tangulo ab anguio
re€to in bafin perpendiculatis ducta s
fie: Quaad perpendicularem eriangu-
- 1a tum cot# triangule , tum ipfa interfe

“‘fimilia fune.. 2 Lo
9 A data'refa linca imperatam par»
tern auferre.. et

g0 DatamireCtamiineam infeftam fimi-
.~ liver fecare, vt data altera reQa fedt i
fueric. S
12 Duabusdatis re@ls lineis, tertiam .
proportionalenradsmuenice.. . - .
Kis 12 Tl‘if
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226 Propofitionum
1a . Tribus dacis rectis liness , quartam.s
proportionalem inuenire . '

13  Duabus datis rectis lineis, mcqia;;_..

proportionalem adinuenire .,
14 Aequalium, & vnum vni zqualem._s
:'habentium sngulum , - paraljelogram-
morumy, resipracaiuat latera, qua cir.
. cum &quales angnlos . Et quorum pa-
“.yallelogrammorusm ynum augulum vni
- angulo zqualem hab¢ntium regiproca

funt latera , qua circwm &quales angu~

los, illa funtzqualia. )
¥s Acqualium, & voum vni ¢qualem
- habentium angutum, trianguloium, re-
. ciproca funt laters s quz garowp-aqua-
- des angulos .- Et quorum.triangularym
¢ vnum Jognium voi angulg ¢qualem
- habeutium reciproca funt latera » qua
circum gquales angulos, illa funt z~
qualias . s
16 Srquawior reClz line¢ proportiona-
les fuerint : quod fub extyemiscompre=
“henditur rectangulum , g¢quale eit oi,
quod {ub medijs comprehenditur , re-
"Etangnlo.. Et fi fub extremis compre-
benfum retangulum ¢quajs fuencei,
:-quod. fub medtjs contmetgs redtangus
" Jo v illz guatuor relg jineg propor
tiogalescm Lises int >
37 - Sitres 1 hese proportiong+
les;, quod. b exceg comprsbeods.
E v s

o

e e .
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. Elenchus . - 2 27d
’ turrq{tugkar,z ualesftei, quodd .
. Jnﬂha«dcfcubuu: s quzdram E fi fub
. extreris comprehenfum setangulum
zquale fit ¢i, quod 4 media defcribicurs
- quadsavo : il m&;cﬂglmeg propoi=
- tronges eruge.. ’
” A.data recia lmga dato re&xlmen, fi-
- wile, ﬁmdmrwpoﬁ:um reclilineum
defcribere. -,
39 Smuiwwagguh;mr fe fqnt in du~
plicawa-ragiong latesum hpmologorum.
20 Similia polygona in fimilia. trlang{,(-
- Jg divideodiF > & nwach gqualia, 8
. homologa tosis : Kt pelygona duplxqa-
-aam habens. gam anter fo ratxoncm,, R
-x]qum Jaw, hnmolp,gum ad | mo}ogwn
atus
252 Qua eidep reflilineo ﬁmt ﬁmxlxu H
:&gnnex,fc,ﬁw fgm{}a vt
ax_|.Siquatuar rece lincg pr ortiona~
Jx!t fuering « Ecab, ¢is se%h}l’;:ga fimilia
Nmiﬂll“ dg{cupt;l.pxopm tionalia_s
Lefunny Bt f d:rais ligeigfinilia finhie
41(&@;3&6{9! ipsa-gectilinea, propoftio=
~RA iAMNCEIBE papfe. ctiam. sedx lise
5 RTYRE -
k-.?x © Aﬂq!u pq;ail elqgiramma mte;
-Ae rapenen hent SR, gugex. laceri~
COmpORitr,

Hs. Jﬂﬂmm.?l)ﬁl anuno 2 dir-
<a dxametrum unt, ) paralld’ﬁzimmg
to-

s 'iag
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228 Propefitionim
© & toti, & inter fe fime fimilinss)
ig  Dato rectilinco- fimile' fimilicerque
pofitam-y & alteri dato zquale idems
conftituere. e
26 Sid parallelogrammo parallelogri-
mum ablatum fjt,& fimile toti, e fimi~
" Jifer pofitum , comriitiem tum'eo ha¥
‘bens angulum: lide cixciuieandem com
;ot& diametrum c(;?f‘iﬁit. B ST {
14 Onintum paralleldgrathmoram fov
. "'cuiidiun"candg'::"are&fg Buseany apjdi-
-catorum , -deficientinmqund figuris pa<
© ¥ yallelogrammis fimilibus fimiliterqueLs
- pofitis ¢i, quod’d dymidia: -deferibant ¢
- maximum id eft; quiod ad dimidany ap-
< Vplicatur, parallélogtammum fiméte emi-
Mtens defeui. e
28 Addacarh littedny reCidrnl dath. relti~
linco @quale paralielogrammim appli-
* care deficiés tigura paralielogrimd,quis’ |
- finulis fit alteriparalielogrimo date.O~
" portet asté datum rectilinel;cui aquale
applicand eft, non maiud effé eo, quad
ad dimidiam applicatur,ch fimites fie- |
sint defeCtus®eeius,quod ad dnimdiiiap-
plicatur,& eips,cim fimile deefitdebet.
_1‘9& I\d data'm"lre&:imi Ili;a'cim',‘ “daro e~
ilincozquale parallelogfamsmuwm ap-
Pplicare excedgn’s, figura para_uemgrdg:,‘
' mﬂaﬁ;‘;ﬁmﬂ&ﬁw@ﬂm‘f
..!g‘!_——' . T [P R 44 ]
S 1 3oProy
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Elenchus & 229
30 Propofitam reftam lincam termina-~
tam, extrema ac media ratione fecare.
31 , In reétangulis triangulis, figura que¢-
uis a latere retum angulum fubtenden=-
- te defcripta , ®qualis eft figuris , qua
priori illi fimiles, & fimiliter pofitz 4
- lageribus reCtum angulum continenti~
N bus defcribuntur. S
32 Si duo triangula, quz duo lapéras

. duobus lateribus proportionalia ha-

i beant, fecundam vnum angulum com-

l fita fuerint, ica vt homeldga eorun_s

) atera fint etiam parallela : tum reliqua

5 illorum triangulorum Jatera in rectam

pi - lineam collocata seperientur.

33 Inzqualibus circulis, anguli eandem
habent rationem cum peripherijs, qui~
bus infiftunt » fiue ad centra, fiue ad pe-

:1~  ripherias conftituti infiftant » Infuper

¢ vero & feftores, quipppe quiad cen~

tra confiftunt ,

l ) I1SAACI
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“ISAACI MONACHI
"IN EVCLIDIS ELEMENTA.
GEOMETRIAE. -
Euclidis Eleménfbruin Geo: |
.. metriz Liber ..
DEFINITIONES:

"—*'v&‘ VY NCT ¥V Mef. Vtitar Eu-
P clides do&rina fynthetica_s »
%! quia no 4 fupesficie facitini-
tium: fed 3 puncto. Punétum
: vero fi fueritinlinea: tumw
Peras terminus.: fed inaxe, polus ; imreir-
culo denique nominatisr centrum. Ea_s
etiam quz fune & exifiune : vel per nomi-
na explicantur , vel per. definitiones , aut
etiam defcriptiones : vel denique per lon-
giores explicationes. -
Figura. Vno quidem termino continetus
Girouins; Quia vea linea Ciscumferentialy
' L l cliatt- .

.

LS



232 Ifaaci Monachi .
" clauditur. pluribus auté texmnis, reliquz
figurz,vtpore trilatere, & multlaterz.
Circulus. In definitione circuli ponicur:
intra figuram: propzer. polurw. Polus enim
o {uperficie eadem. cum circgio non eff ;
fod extra , & fublimiore : & ab eo ad cir-
culi airnmferengiam ducyntuy rectalinez
zquales. = 77 T T '
Or1hegongyns Figri enim nequit,ve trigom
oum aliquod habear diics aggulos rectos
proptera quod in omni trigono, tres an-
guht fihe zquales dirobus rediis . Eodem.s
modo né poteft Jarj trigonum,in quo fint
anguli obti,quaa duo anguliobeufi,duo~
bus rectis funt maiores.
‘ ’4 .}-‘ _"' "": ’A L‘ K ‘ l' - ;A - '\
COMMVNES SENTENTIAE,
qua ctians Axivmata d quibufdam
_ appellantur o ‘

1

P AE eidem [unt equalia. Poftulatis
Q & axiomatibus commune hoc eft :
quod nulla indigeant demonfiratrone; aue
Beometrica probatione’: fed fimplicitet
Tu muntur pro veris , certis , & m:_uufeﬂns:
denique principiornm loco ponuntuf .

" Difcruntetiam inter {¢, ratione quas

theoremate problematibus : ficuti enim in

theoremata volumus id fcire & cognofce-

x¢, quod serg confequittr fubjectam: & ia
' S pro-
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- Scholia... 333
problemate , efficere aliquid, quod ad fa-
giendum proponitur. Ha etiam in axior
“ matibusea fumun;uﬂ,qu_ae per fe facile in-
! gelligi poffunt : atque fua nawra dota & -
L manifefta func: atque facilem habent ap-
" prehenfionem . _ -

! In Poftulatis verd’ einfmodi quafia fu-
muntur , qua facilem habent effeCtionem,
ita vt mens noftra , noftrgque cogitationes
_ non mulum laborent in taum qugftios
" phm fumptiont, neque magna eft delinea-
- gipnisvanietas aur.difficultas . Quare eor
- giiiojapsrta » B2 indemonttrabilis ;& al- |
b jumptio propefits abfgue demionitsgione:. ¢
"dichiegaunt poftulata atque axiomara. fiz
«uti goguitiv pex demonitrationam fadta
. % quxftionis fmptios perdelingationcm
- fady: difcernynt thearemata ‘g probler
- matibus. Quapropter néceffe eft ye verum,
que hosum; Axiema iiquam, & Poftula-
xum, habeant fimplicem, & facilem arque
) _gomprehenfibilem, & immediataim na-
- turam . Jt3 camep ve palinlamm tanguam
F faltu facile fumaiur , &, fuppedites nobis
. yaamecfliciendi & dnueniendy quandam s
- apacerigm aclem . ad faciendam dempon-
Arationens; axioma denique vt cognity far
: cile 1 8 cochﬁbma;que affirmacum fumir
.. Beque Jequateria; v in poftulatis: fed
'3 de accidente propofitiones ‘hu theorema-
| HFE:ﬁW.‘t{}q ube o o r ey
R ?RQ-
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PRO‘POSITIG‘N’ES
libri primi- Elementornm

E”de‘" PR
PROPOSLT 10 xr
’ 'It : Pmbhml.l..ff Ta :*:

L2 Y S FONS PR PN 1 14
Vyir dita Iim na: «Stire cbnucnm
Geometrie theoresbaa & problema~
ta in: fex dinidi partes . Protafing Bkikefiny
Digrifiidurms , Qucm&'irodmwi]mnm » ap
pelidnt, Kaiaskeris, - L’ eixin | @G Symipts
1o fma. bec ¢ff. Propoficionern, Bxpheaew-
siem dadi y Bxplicationém quafiei; - Deli-

ricatienem y - Demmﬁmomu & Conb _

clufionems T

Differtantém ?nbkmn A:Mrm)mm >
quod preliomn iubet,& Eicit etiamid qliod
“subetinr : einfyjue 2ei iasi facte demonttra-
‘tionem in mediush adfert: fcd theoroms.,
‘demoiiftiar reidentia: & adfeCtionds: »e&4
fubie€te ; Vinde ¢tiam in eonclofionibus
probkmatam fubihngites: Opes edei poidfa:
guiod facieridum’ erat, &t in-thicorematura
tonclufionibus additur:' Cped edei deixa..
znod 4d ¢ontémplandum: & demonﬂrm

i crat propefrtum.. | ¢ .
Przterca & hoc fciendum e& qhddm
omni
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omni problemate : etiam hec inueftigan=
da finc;: & obleruanda omni diligentias .
Lemma, Piofis, Porifmay Enfiafis 5 de Apa-
goge- id efl, Affumptina Propofitio, Cafus,Co
vollavismm, Infantia, & Deduitio .

Afumprga quidem Propofrio et 5 quan~
do quarimus an aliquid fit , quod confir
marc problema poffit: illud inquam qued,
ad sdelineationem: d praceprere jeft fume,

t - -

? (;?F: eft, nyhil aliud qnam deJincatio-
© nis quzdam occafio. interdum vero fit, vt
problemata ablque cafu fine, quz Aprors
dweuntur, quz mulla opus habeat varicea-
¢ deliveatsonis ... . _

. Corallaxium off , quanda quarimus verl
inijs, quz in problemate demonitratas
font,& 1am manifefté patene: aliquid aliud
fit, quod appareat . , _
. Inflansia off , quande quaerimus,vtrum. s
id quod propofitum eft ¢ in f habeat, aut
recipere poflic , obicélionem aliquam ne-
ceffariam. ‘ .

Redyitio denique eft , quando. querimus
an fieri poffit , vt propofitum problema..
geduci poilit in dehincationem alterius pro-
blemacis . , o

PRO-
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336 Ifaaii Monachi
PROPOSITIO VIL

S Vper vk cademgu. Etfi priora proble=

mara & theoremata , affirmariuas hze
buerine propofitiones: tamen prafens hoc
theorema propofitione vtitur négante_r,
Vnde etiam fequitur reduétio ad tmpoffi
bile, modus inquam ille fyllogifticus. Do~

- cet enim Ariftoteles,quod vniuerfale affis.

matiuam, maxime {cientijs conueniat, il
lifque fit proprium. Nam fi negatiua fue-
rit aliqua propofitio : necefle eft vt fi de~
monflrationem admiceere velir: ‘affirma~
tione opus habeat . Siquidem fivie affirma-
trone, neque fic demonftratio,neque fyllo-
gfmus. eamque ob caufam fcientiarum

nionflrationes,maxima cx parte conely~

fioues faciunt affirmantes .

1. Quod autem Euclides proponit fic.

Snpsr vna endemngue, id fecit , ne fuper alia
atque zlia reéta, duas duabus gquales quis
demonfiret, arque ita fallacia hac aliud
ftatueret quam 1j, qui vna eademq; veun-

2. Addic etiam , skeva alurs, & hoc
reCtz : poteft enim fieri vt quis-duas dua-
bus retis zquales fimul cofhituat ad aliud
atqs aliud punctum: fuper vna eademq; re
£1a linea ; non tamen alteram aleerz .

3, Hac quoque adiunxit. Zx iffdemy

R par~
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_ " Scholia, . 237
partibus, ne vnam retam faciamus com-
manem bafim duorum trigonosum : quo-
rum vertices effenc oppofiti . Ita ve aleer
wertex ex hac,alcer ex alia offée parte.

. 4 Eafders babenter extremitates , cums
vedis ab initio propofitis: Quia fumi poffunc
duo punéta in voa eademque linea recta :
a quibus du reét¢ conflituerentur. 2qua-

les altera altere,ad aliud punctum: & aon
ad id punctum, ad quod reliquz conftitu~
-tz effent . Ita tamen ve non ex ij{dem ex-
-eremrtatibus effent cum prioribus .

His itaque omnibus circumlcriptioni-
bus vius eit Euclides : & firmam reddidit
propofitionis veritatem : & demontftratio

-1pfa abfque dubicatione perfeQtaeft .

T'heorema etiam hoc ab Buclide demon-
ﬂrzmcr reductionem ad impoflibile: &
idq ugnans eft, contra communem._s
pugant fententiam , qua fic fe habee: To-
cum maius eft fia paree . deinde, Voum_s
& idem non poteft elle maius , & zquale .
Videtur vero hoc theorema eflc lemma_s
propofitionis otaug , quia vtile eft ad fa-
ciendam eius demoaltrationem , neques
fimpliciter elemencaris propofitio eft: nc-
que {peciem elementaris propofitionis ha-
bet. propeerea quod huius Theorematis
vtilitas non Jonge lateque f¢ diffundat .

. PRO-
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"PROPOSITIO VIIL.

S 1 futrint dus tripons. Scopus hains o~
" étaue propofitions eft: vt propoficis
duobus trigonis , habentibus latera lato-
Tibus equalia & inter fe applicatis : angu.
fosinquam habeant zquales, eos quiad
verticem funt. .Cuius quidem zqualitatss
caufa effe videtur: laerum .anguios .ad
verticemicontinencium ¢qualitas : & ba-
fiun) gqualicas. fi enim bafkeis eflent ing-
quales, fieret vt vna bafi exiftenee minore,
etiam angulus minor fieret : & altera bafi
exiftente maiore , angulus quoque maiqr
fieret.. Neque lateribus ingqualibus exa-
flentibus , & bafibus ijffdem maneutibus
anguli ¢quales inuenientur. aut denigwe_,
laceribus gqualibus maasencibus & batibus
exiftentibus inzqualibus. Securius crgo
eratdicere, bafi gquali exiftente bafi, &
lateribus gqualibus: fequi etiam angu-
lorum 2ad vecticem pofitorum gqualicas

m°emo. .
Hoc etiam theorema conuertitur cum .
quarro theoremate, guamuis hzc verba in
ambaobus fint hypothefis: duo latera.in-
quam duobus Jatéribus cffe zqualia . fed
bafim efle gqualem bafi : in propofitione.s
quarca ad quafitum : in hac verodatum,
& angulum angulo el zqualem,dzg:lm_.
: t
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Auit in quarea :hic ¥ero qurficnw: deague
Jfola datorum-& qazfiterum permutatia.,
-facit.haic conusrfienem. Iudiget hgc pro-
--pofitio ad faciendam . demonibationani,

propofitione feprima . quia ¢ itin ¢ haic
ipdr xedudtionem ad .impodibile demon-
-ftracur: 8¢ propofitio feptima indiges quin-
&2 : yndesmammerito. ancpolze di o-
“@auz propofitieni. ineque Racim hac ola-
ua fubleqinia  oft: quartx ,: ctiam(i cuniss
-ipla conuertatur , wt-iam diQumelt. -
_ -+ Sciendtm.denique quod {f anguli trigo.
norum ad vestice exiftentes fuerint 2qua-
les : latera-etiam has coatinentia 2qualia

_ finG atiam reliquiangubjraliquis zquales

-erunt+ Ldeaque etiam addidit,ve in qudr-
«ta.ctiam reliqnos angulos zguales offe . -

PROPASITIOIX

' s [ R
D Hsuws angulatn seilineum. Hac pro-

‘pofitio=lt problema: mifcetenim
Euclidas igheor:=maea problemaribus , &
;problemaca; throremacibus.. :arque £c ro~
tamslus propefitiomibus perficiteiementa-
‘rera. doétrinam . Luxsrdwm res” fubiedtas
inusniendo & confequendo :’ interdum e-
ciam accidentia rerum contemplando.
Cum itaque d:soathyallee per praceden-
tia in trigonis , Yaterpi qualitatem (ub-
{equi angulorum zqualicacein. & c‘con}mr—
S o
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‘240  Ifanci Maonachi
{o squalitavem anguloru:, fequi lateram
-aqualitatem . tranfitad problematas &
. proponit a0qus iubet.in-hoc probiemaca:
-datum angulum tetilineum in duas zqug-
les pameesfecare.. .. - . T
- Quia vero angulus varijs. modis dayi
poteft. _vtfote' datur pofitione, quando di-
- cinms, 3d daram' retam: & ad datum in.,
- 82 punéinm, angulum contlitugre: Damr
~déande fpecie ; vt fi datur angulus rectus ,
aut. acnas , aue obtufus. Vel denique,
vaiuerfaliter, angulus aue re&ilineus, aut
-circumberentialis , ant mixtus . Datur &
- tiam ratione , quando’ dicimusduplum_,
fuius, vel triplum,autin genere maiorem
vel: minoseni: Poftremo angulus datur
ragnitvdine,,” ve fi.angulus tertia rechi
pars aue dimidia decur .
Augulus

hot problemate, fola fpecie
datur. cumdicicangulum retilineum fe- !
. «are Dichs. Vitur auecem -in hoc proble- '

. mate y ad delineationem faciendam po-
- flulaeo vao , & problemace primo atque
- tertio 5 ad demonfirationem perﬁciendam
- fola propofitione otaua. quz & illa de-
« anonfiratur pos reductionem ad abfurdun
-yel&hee, L0

o o " PRO-
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" PROPOSITIOX. . .

-Aram lineamwy vedam. Decima hzc
propofitio etiam eft problema pro-
ponens lineam redam fimtam : qua 1n
duas partes &quajes fit fecanda . neque e-
wm hoigi & -terminari_ poteft refia, ex
viraque parte fnfinitd 2 neque €a qua ex
altera parte cantum finita eft . nam qua-
cunque ex parte {umereeur punétum ali-
quod : tum in partes inzquales fieret fo-
Ctio propeerea quod vna eius pars in infi-
nitum effet prozraét;.;rcli%uwﬁ itaque eft,
vt exveraque parte recta finiea {umawr:
quz indugs eft fecanda partes z juales.
Vititur Euclides ad delineationem huius
problematis propofitiong prima, & nona: -
ad demontteationerm fola quarta: nam.»
per angulos equales , demonttrat bafium
&qualitatem ‘ :

" PROPOSITIO XL

P Aralimareda.Et h¢c propofitio pro«
blematica eft . Nam in hag fagit an-

{os contiguos rectos : conftituendo re-
am fuper recta . Siue. ergo ex vtraques
parte finitam faciamus m: fiue infini-
tam: fiue vna ex parce finitam : procedet

in
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in extremitatibus dage lineg rectq’, reda
erigatur: ptotracta hnea reétay aeque loa-
giore falta : eadem efficiemus . .
Manifeftum vero¢ft, quad panéium in

| I ey, T WA RETRE™ L.!.‘—z-'t‘,‘:.ﬁq

hoc problemate pofinone fit daqum: nem-

peinipfa linca tefta. Rettaautem lincg

* wnico mode data eft fpecie: ‘curn aulla.ex~

primatur pofitio, nec magnitudo , necra-
tio. Vritur in delinentione propolitioni-

.bus prima 8¢ teria: 82 vnn pottulato. De-

monftratio conftat ex-propofitionc : oita~ -

na: & vna definitione. .

PROPOSITIO XII -
Dredam -lineam J?um infinitam _n
Etigm in hoc problemate Fuclides
conftituit- re€tam lineam {uper redta ad

angulos fectos erigere: fed amiqua appels

1atione nominat cathetum perpeadicuiae
rem, fecundum guaomonem; vade etiam_s
nomon ad angulos retos eft , plano fu-
Eieé?:).' Differunt enim {ola habitudine_»
refta ad angulos retos duta : & redta
ndicufaris.: cum tamen ratiene Ie~

“bie&ti; non differane..

—

Eft aumrperpeudicniarissduplex twma

quidem plana, aleera vero folida. quarum
‘plana ducitur .ad vectam : folida autem o
ducitur ad planum', Vade neceffceft ;- vt
hze noaad-voamcanum Lineam soétam_s
I . an.
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angulosfaciee rectos : fed 2d omnes quot-
quotin plano fubiecto defcribuntur, & du.
«cuncur , atque fefe fecant n punéto , in.»
-quod perpendicularis cadit. ’

- Acamen Euclides sn hoc problemate
antum perpendicularem plgnam , ducere
wvult: aequi. 10. vadecima propofitiones ,
-pofiquam-in ipfa reGta fumprum firiz pun-
<tum, iquorectafuicrigenda ad angulos
soétos : nuilo medo infinitum requirebat.
Inhacvamo p itione , quia puniium
extra lincaa reétam datam fumitut: pro-
onét eam infinitam . Nam fi efler fimta ,
rfitan -conpingeret : perpendicularem d
punde dato dactans sexera datam lineam
-cadere «. it2've problema - hoc fibi

aon conftaret. el
Sciendum autem, quod in fenfilibus re-
bus , 1iull2 fic magnimdo infinica : qua &
quantacunque etiam effe poffit diftantia_,
aut quodcunque' dnrernalinm ;. Sicur Ari-
floteles, & quicius feCtacifune doltrinarmg,
demoniirant . :neque enim caelum .quod
Lmouetur, infinfeun effe dicemus: nec etiam
rabia fimplicia-corpora.. youmquodgue
-enim corpus:locum fuum finicum habet..
-Reliquum ergo eft, ve- infinicum Ratuatur
N NAZINALIBNE « 110N AUt i1 COFitation
ne. finul enim dum cogitamus de infini~

+ 40 : . formam-8¢ serminunt-ac cipimus. ‘E

faque cogitatione , imaginationis ‘conf
O L 2 tuitur
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344  Ifaaci Moviachi o
Ticur excurfus , eumque varfat. maneme.
autem imaginatione , id quod animo con-
‘geptumy-eft; indefinitnm.permaet, & tar
quam nullas partes habeds , :8 mente in-
cotipreheafibutk « Ilud inquaiyin infini-
" eum efle reltiquicur . Bt emim vifus co-
gnolcit , tenebrasnoividendo : fic etiam
1maginatio , non cogitandoy mfinkum. de-
‘terminat ¢ -Id euim,quodtanquam incom-
. prehenfibile relsnquit: appelatur infinied.
-Quapropter cum petunus .datam lined
infinjtam : imaginatione fola hoc facimns:
vt & alias fpecies geometrize hoc:modo inv
finitas ponimus : (rigona: inquam ;- Circis
‘los, angulos , lineas . vnde.mizarizkefina-
wmus, qua racione fiat: yt altu re€ta linca
ficinfinita. N

PROPOSITIO. XIIL .. -

S I roéta fuper veda confirnea. Hzc deci-
miatertia propofitio; eft theorema
non enim docet quomodo faciendi fint an-
guli reéti vel;cﬁnuﬁ » vel acuti. id quod |
proprium problematum. fed angulos iam '
<onfticutos fuper aliqua recta fumic: 8.de-
monfirat eos efle vel duos reCtos, vel duo-
bus rectis zquales . Confequens enima.s
fuit, vt demonitratis ijs quz in pyoblcma-
tibus fuerunt propofica: sranfiret-ad theo-
L1 O TR COT- R y
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- Quia @dam iw' propofitione+ duodeci-
ma,; dulta fuie > perpendicularis in reCtam
fubietam : qua angulos contiguos facit
rectos : proximum crat quzresc , quod fi
non fiweric petpehdicularaer ducasquales
pam faciec angulos: -& quomodo fe ha-
beat reéta fuper alveracontticuta ad fubie-
Ctamretam, o 0 o

1 Vnuafzlike ergo demonfirac,. quod
‘orhis vebta foper alid'reCta continma: ita
+t angulosfaciatii sn weutram parsem de-
clinauerit 82 eredta fuerit normaliter:duos
‘mquign angulos reCtos faciet. fed fi in al~
teram partem magis inclinauerit: ab aite-
¥a ‘paree plus {diftiterit : - duobus . reitis =
wualesangulos faciee . .Quancum enim ab
vna parte recedit ab angulo redlos sanmum
wdijicreliqio; fwo.cxceflp: 1.0 oy

1. Nonvero fimpliciser dixie: reQa. fuper
wokd fasnis , angulos facit duos mectos;, wel
duobus reétis zquales. fed adiecit : fi an-
gulosfrceric . Nam: reéta- fi: ad extremi-
tatém reéte fubictz fuerit conflituta: ans
gulym quidem fed noniarigulps facice. ieas
que fieri nequit vt vous angulns duobus
golis xqualis fic. Omnis enim angulus
retilimcus , eviam yalde. obliquus , minor
et duobus: retbis: ficuti omnis angulus fo-
lidus quatnor retis minor eft, enam fi
fompferis angulum obhiquiffimnm: tamen
mesnfuram-duotum Ife&pmm angulorum

v 3 nun-
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-aunquam uetur. Quapropeer fic vol-
locandz eft t‘el&a ﬁag%c&a %t angwe
los faciac . Loan

- PROPOSITIO XIV.

S.I ad redwm linegwn: Decima quarea s
propofitio etiam thecorema-efk: & con-

nertstyz: onm dooimg wertia. quiafemper

theommaza.conuenia.s fequuntus fua theo-

senaea angecedsntia 5 cum quubus conues»

suneury inquibus voum eft dagom. nam §

.plura_faevine datas_fepenumaro multis
- alijs interpofizis polt antecedentem- pro~

ioncmn: ¢onuer{a: tandem : fequicur : v¢
an quastaoodtau’. fadtum. fuifle or
L ER R U TR SO S '1 u ',V'
Poftquam eega ia prazcedenti-thearer
8 de ie: gnod recta fupenpdcta

s, fi angulos fecerit : vel duos faciag
ro€ids , ‘vel duobus rectis xquales.nuns |
demonfirat quad f:ad re¢tamquandam,
duz reéte pofice. fucrint: harc. 8¢ hac fe- |
eerunt: ve.ipfa habee propofitie: quapro-
prer xd quod in aeero fuiv datum , in al-
tero @ quzfitum:. Demonilratw esam
per reductionem ad impailibile . hacefima |
demondirands ratiene ,! gandent comsiseix
propofitiones . L o

. Digna etiam eftadmiratione , eertitudo |
hxc {Cientiamm. poflquam: enirn dixiffoe ¢

. : §i
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5§ w¥ veldam alignam adiccit & illud ¢ ad
puaitums, quod in es off . vt cilicet rete i
1z ab oo fint ducte puncto . quod fi enirh
ex duobus pundtis excremis datz reéte-,
aliz duz fucrint ductz; wum non ¢ directo
. pofitz erunt inter fe . ,
Poftea addidic & illud, Exis comtinue ,
uafi dicat , inter quas nihil ajiud fimile
interpofitum eft. ficuti columnas contis
guas neminamus : ntox quas sulla aliay,
#edia poficaelt : enamft aer interpona=
tr ; attamen acr uon eft einfdem cum co~
Jumna generis ; idcoque non dicitur con
Jumox contiguus . L
-y. Praterca adiecic & boc , new in eafderp
Parres dudla, negatione oftendens , quod in
ytramque partem fint ducende Jlineg e~
. Cp, 8 ponend . talesenim poterung ane
aulos conti dupbus retis.aquales far
cese; & & direéto pofitz cfle demonfisari.
Nam fi ex ijlder partsbus fuerint pofita ¢
non ¢ directo erunt fice ; etiamfi duobus
. #edlis mqualesaugnlos Qciang. Atque hxc
. deRacpropefitiong. .- . .,
. In delineatione yego vtitus fecundo por
flulate, & in demoltrations , pracedenti
theorematg , & dmabus axiomatibus : fes
. condo & tertio . atque ad redu@ionem_,
ad abfurdum faciendam: fumit hoc axio-
. ma. Towum eft maius fua paree : fed & ¢-
qualis ; quod fieri nequic.
- L « Quare
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248  Ifaaci Monachi i
- Quare re€tz illz lince funt ducends in
vtramque patteim,quz faciant duos angu<
Jos duobus redtis zquales: ab wno ductz
puncto: & wnain hanc, alterzin alte-
ram protraia partem: é directo colloca-
buntur. , : Co
. : [ O B O RS
PROPOSITIO XV. .
M P P S 1T N [
Q & dus Nirfed r28e! Sciendum, quod an-

) ghli &d vefritdm) differant ab angulis
‘contiguis. quia sngwhi contigwi, funt inser
{e vicinit~ nec alivin -interpofitum angu
lum habent . fed anguli ad’ verticem vnum
inrermediunr relihguont - ‘praterca angwli
‘oontigiii fen vieinifinwey quando reétafil
‘per reta faerie corftituth s awgali vero #i
~verticom Bunt reéta linca‘alteram fecante,

~vel réCtisfefé mutuo fecantiblis. - °
Appellatur autem Axgils ad verticem ,
quia vertices habent in voum idemque.,
Punétuni tendentes . * :
- ‘Hoc theorema aon lsber omries partes,
& omnia capita , qué, fiipra erumtraui.
deeft enimdelmeatio/ * v L -
Quod autem fub-finem thereomatis fu-
bijcitur: Ex boc manififinm fit , dre.'eft po-
rifnia, fey coroMasibm . _ :
Corollarium eff , vocabnlum geometri-
cium: docet vero hoc vocabul:m nos,quod
in tlicoremate, quaflione quadan facea s,
R eaque
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eaque d:monfiraca: fimul aliud quud ap-
parety quod noh - esat propofitum in qua-~
ftigne , vt demonfiraretur . Stcuti apparet
ithoc prafend . Quazftio enim erat, v-

rum anguli ad verticé fint inter fe ¢qua-

es 5 fi duwe recte fefc mutuo fecant : quod
cum eflet demonftrandum,peracta demon-
ftratione , fimul'tuit demoattratum : qua-
tucg.angtdos,' gquales cflequacuor augulis
reCtis . - 7 [PIRC Y
- Eft tgitur Porifma ; theorema, quod per
alterius theorematis demonfirationem , &
ipfum quoque fimul demonftratur . vide-
mur eim quodarm cafu quafi in ipla inci-
dere ‘{orifmata . quia nec volentibus:, nec
inueftigantibus , nobis obuiam fiunt po-
fifmaea . Foreunda itaque huins fcientiz
natura & vis, profert & generat huiufmo-
di porifmata, ex antecedentibus demon-
firationibus 5 & declarat abundantiam il-
fam. cheorematum , que in his et fcien~
tijs.

Suat autem quadam porifmata gzoie~
*rica 5. vt hac & alia plura. quadam ari~
thmetica, cuiu{modi lib.7. propofitions »
fecunda habernus,porifma.ashith mericum.

. ! LR
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250 Ifaaci Monachi
‘PROPOSITIO XVL =

N omui trigme « Hzc decima. fextas
cft theorema ; & nosdocet , quod - fi
in quouis trigono vnum Jatus protraxe-
ris : angulum qui extra trigonum confli~
tuctur , inuenies maiorem, an%‘ulp inter-
no oppofico. Necefle firic , ve hunc con-
ferret cum angulis oppofitis : non Jautem
cum angulo contighio , qui ¢i eft internes
iuxta pofitus . Is enim poteft angulo ex~
terno efie zqualis , 8¢co minor. Nam fi
fuerit trigonum orthogonium,atque vnum
Iawis.eorum, qua angulum reGium conti=
nent, protractum fuerit : twm interpus &
“vicinus anguluS , externo erit aqualis . fi
vero amblygonium fit : externus minor ¢-
Fit interna contiguo. quapropter inquit
angulis internis oppofius maior ¢rit. quia
m propofitionibus fequentibus demon~
ﬁraﬁit hunc angulum duobus zqualem, &
angulos duobus reétis minores ; deniques
eres angulos duobys relis xqnales; Habe- ‘
mus itaque viam & methodum in
-.his> qua rauone generationss
Ferwn nobis in confpeétum -
adferant veras qua~
fliepum cau~

*

PRO+
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PROPOSITIO XVIL .

~I N ommi trigono. Indefinite in hoc théo-
" A femate decimo feptimo demonftrat
quad duo anguli guouis modo fumpti in
trigono : fint duobus reflis minores, fed in
fequentibus definitiuc docebit: quanto fine |
minores : [cilices geliquo gigoni angulo.
fiquidé tres funt duobus rectis 2quales.vi.
de duo funt religuo minores duobus rectise

PROPOSITIO XVIIL

N omnj trigono. Per quintum & fextum
theorema didicimus , quod laterumn L
zqualias efficiac angulorum ¢qualitatem
fquos [atera zqualia ubtendune;& viciilim
angulotum zqualitas , efficiat jatcrum
fubtendentium equalitatem . v
. T hoc vero theoremate docet: quo
‘inequalitatern laterum > confiquatur an-
gulorum,quos latera inzqualia fubtendunt
inzqualitas . & conaetfum demonftrac, in
cheoremate fequenti ; ncmpe quod inzqua-
litatibus angulorum, fubfequantur:laterum
fubtendentium inzqualitas demonfirata_,
fuit duabus propofitionibos idque per ¢6-
uerfionem eft factum. Ita etiam inzquali-
tas horum duobus themematibus pet con~-
uerfionemn demonflracur .
L s Asqua-

EPTEE ,
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Aecqualitas itaque angulorum & late-
rum conuenicbat zquilateris & @quicru-
ris trigonis ; inzqualitas vero fcalenis &
@quicruris, verum in fcalenis trigonis ; di-
uidemnus maximum latts , & fackmus eri-
gonum zquicrurum, atgue inzqualitatem
angulorum demonftrabimus -

PROPOSITIO XIX. -

I N omni srigons . Hac cotertitur cum
pracedenti propofitione

PROPOSITIO XX.

: l N ommni trigemo . Hoc theorema Epicn-
A rzi folent.irridere. aimt enim, hoc es
tiam Afino effe omnine notum , nec vifas
indigere delineatiohe. Dicimus ergo,quod
theorema quoad fenfum videatar,notum..,
& manifclium efle ; fed ea ratione manife-
flum, vt notum fit modo quoedam fcientijs
contienienti, Ve ignem calefacere , fenfi-
bus eft manifeflum: fed quomodo & qui-
bus de caufis calefaciat, mcorperali po-
rentia , aut fectionibus corporess,partibus
fphzricis, vel pyramidalibus: hoc inqfam
tantum {cientiarum eft officium: vt €xpli=
_cent § demonftyent, B

PRO-
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PROPOSITIO XXI.
1 in srigone. Hoc theorema demonftra-
Y wur per duo theoremata vigefimum, &

‘decimuinfextum. Nam ve demonttret, re-

(tasduas intra trigonum conftituitas efie
minores, quam qua latera trigoni furit ex-
teriora ; indiget 30.. propofitione . inquw
dembfiratur,duo latera reliquo maiora ef-
fe. Verim ad faciendam demonftrationem

-eis quod angulum comprehendant maio-

rem : affumit 16. propofitionem, in qua
demonftracum fuit, quod in omni trigono

.vno latere prodicto; angalus externus ans

gulo interno oppafito 18 maior.i.. - . ¢
- Neceffe . tamen funt Fuclidi addere hae

werba: ab extremitatibus ipfius- bafis in-
terne conftituendas <fle duas re&as: nons

‘autem 4 partibus aliquibus ipfius bafis -

quia reéta , quz ab extremitatibus bafis 5

-non ducuntur : fed d partibus eius aliqui-

bus : etiam continere poflunt ahgule ex~
terno zqualem vel minorem angtdum »
PROPOSITIO XXIL .
X tribus vedtis lineis . In aa. probk&' _
mate, iubet Euclides conlituere tri- -
gonii ex trib. lineis rectis,qua dadis tribus
yeflis ﬁnfﬁ?lules,ﬁngulx ingulis, vna vii

& addjs distinGtionem,uon fmlpuci:{e;;dig



254  Ifaaci Monachi

das efle rectas lineas:fed neceffe &,inquit,
vt duz fint madores tertia . quotiisimodo
fumptz . propterca quod in omni trigonp
dua latera fint maiora tertio . ideaque &
hoc 1 loco nifi duo latera fint tertio ma-
iera : non couftituetur trigauum . -

- Hoc-autem problema .eft ex numero
.definitorum problesmatum, & non indefy-
-mtoewn : vt enim fung theoremaca defni-
.12, & indefinrea: Ita etiam funt problema-
ta duplicia.- Nam fi fic dicimus : Ex tri-
bus rectis.qua datis rectis funt aqualcs :
trigonum. eonftituere : -indefinitum pro-
_ <lema.et ;. & hoc qued proponitur’, ne~
quit fieri .iquod R vitro addamis, duas de-
setoeffl!textia matares ; cofi quonis podo
Haimpndic : duz ex his tbuy s 1d quad iple
Jumptip ofiendec: eym fie. problema deiini=
um ; & poteric fiexi talis trigoai condii-

" PROPOSITIOXXIIL

¥ Lo Ll o

A D dasam reitam . Siviemur delinea-
tione propofitiqnis precedentis; il

1a diligenti habita cautione . tum inucnie~
tur quiden angulus equalis, verumnon_,
ad datum punctum : fed vel ad alterum s
extremum, velad conununen feclioncm
circulorum. Quare ne hoc fiat, necef

fe e, vt propolitam linenm x:c&;md
a=-

|
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faciamus vnam ex illis, quz angulum_
continent : alteram vero efficiamus vnam
ex continentibus angulum, ad quas partes
dattim punctum pofitum eft . Eudemus in

* fua hiftoria geometrarum 3it, Oenopidem

hoc problemd invenifle .

. PROPOSITIOZXXIV.
S‘Idunrigou « In 22, theoremate cumy
a2 verktuy Euclides,demonttrat inzqua.
Jditatemitrigonorum : ficuti fuperius idenr-
fecit in demonftratione zqualitatis. Duo
enim trigona proponit , quz duo latera_s
duobus atcn’gus habent ¢qualia alterum
alteri;:angulum inquam ad vesticem,zqua~
Jem angulo ad verticem pofito : prafup~
ponit : & quoque inzqualem & demon-
firauit, xqualitacem angulorum confequi
bafium z?ualitarem : & econtra, zqualis
tatesn bafium céfequi angulorum ad ver~
ticem pofitorum aqualitatem atque hoc
facit in vtrifque propofitionibus .

Hoc vero theorema opponitur quarto
theoremati . nam in quarto: proponit an~
gulos ad verticem efle zquales : in hoc ve-
x0 théoremate inzquales . praterea in il-
1a demonfirat per zqualitatem augulorum
ad vertices pofitorum, etiam bafium zqua
litatem confequi: in hoc vero contrarium:
uifi quod cadems fic fimilitudo . quia per

- ! “l"-
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ingqualitater Jangnlornm ad verticem s
pofitorum : demonfirat - inzqualititem
bafum. - B

S AT
Quapropter dugs copulationes,fcu con~

junéijones’? propofitionum aut theroemar.
ttm Euclides nobis- propomit y in ¢ri
norum demonftratione , quz fibimet fune
oppolits : ihequalitatis cenfidexdtione L ,
arque inzquaiitatis contemplatione: arq_l:
copula quidem zquatitatis- cominectin
quartem-& oftauuni theorema » copulf s
vero inzqualitatis hok: prelens:thtorema
& id qued ftatim fequitur : & cum hot

prafenti conuertitr . Conmune vero cft”

in his quamor - theorematibus , quod due
latera, duobus latenrbus fint xqualia , alk-
terum aleeris fi epim effone iszquaba: du-
perflua &-falla effer emnis quahio.

. .PROPOSITIO XXVIF. .

1 in duns refias . Poft dotrinam trigo~
norum, vt docebat in elemencari 1n-
ftitutione : tranfic ad parallelogrammo-
‘FUum praeceptionem . & quia fierr von po-
terat, vt aliquid diceretur de pasalielo~
grammis; nifi prius feorfim de reétis 2qui-
diftantibus ahiquid preeiperetus : idcirce
prius ea, quz parallelis rectis accidune
proponit: & ex omutbus accideniibus.,
quge pazallelis rectis eucniint: tantih tpiw
. _ Ero- .
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-proponit. quia ex his reliqua facile pof
funt cogooici . Id quod hoc modo accipie-
dumeft. Angulivel funcex sjfdem parei-
bus: vel non ex-ijffdem funt partibus-.
quod fi fuerint ex iifdem partibus: yel
extra funt ambo : vel ambo intra: vi
icpiﬁue alter exera, alter iptra’. Rurfus
cx-ijfdem partiblis nen fuerine, codem mo-
do hac funt confideranda . Vide fequitur
quod Ttum fex mddis *accrpianmr ‘xquidi-
ftantium linearum reftarum accidentia st
«tria tant(i Fuclides abfoluerit? vuh quidem
-accidens, quod non eX ijfdem fiv partibus :
“duo vero, que ex ijfdem funt'partibus .
- ‘EXi}s qut eX ij(dem:phrtibns von fupe's
X tantum inteene fumuh o8y, Ewdllds pest
MUEos voeae : -qui vero ex'ifdern fillie
partibus: & ambo - interfidaécrpruntur ;
duobus retis @quales . denique cxeernum
interno zqualem effe debete., - -
~ Nos itaque dicimns,quod eadem confe-
quatur tres reliquas -hypothefeis .- Sing ‘e-
#iim duo anguli ex jjfdem partibus externi
ambo anguli TH,E; B; & D) 2, K. Dico
xmd hi dwo anguli fint ¢quales duobus re-
is . Nam fi angulns. D, Z, K qualis R
angulo Z,E,B: & anguli Z,E,B: TH/E,B
duobus retis zquales funt: tum etiam s
anguli D;Z,K: TH, E,B duobus reétis =~
quaks erunt . Fodem modo demonttrabi-
mwst fi ex ijfdem -partibus angali if}i non
K D 1e=
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fuerint: & vnus avgulus intesnus; alter ex~
sernus fic ; quod daobus reétis fint 2qua~
Jes. denique & tertium demonftrabimus
fi ambo externi fuerint, & non ex #ifdem
partibus : quod zquales fine. quia 3lli- fune
sjdem cuny aougulis ad verticem , & zqua~

lesillis per 1. qui yere ad verticem por

‘nubtur, funt germutati . Frgo aquales.

'PROPOSITIO XXX. ;
~\ V' sidews linea redie. Hoc non in
: omajshus fit modis: quia ea qug eiuf~
dem fung dupla s, non etiam inter {e fuge

dupla . videtpr gutem in ijs taneup kabe- .

2¢.locum ;. qug inter fe conuertuntur;. ¥t
ue gqualiegtis ,. aut fimiligudinis funt,
in scClis zquediftantibus . - - .

" PROPOSITIO XXXIL

) Et datam pundum . Non &t idem £
P dicimus per punétum datum: &34 d2c
20 punéto: Nam quade punéinm ell prin-
Sipium lipez reCtz ducenda : tum linea
ge&ta 4 puncto dulla dicitur. & propterca
d punéto fit defcriptio.. quando vero pun~
&tum in ipfa eft linea recta : per datumo
punctum defcribitur . ideoque defcriptio

sectz linez dicitur effe facta per punctum,. - -

Non epim dicituy per punctum, ac fi linga
‘ reCta
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#cCtapunéliz fecareu:fid quod rectailla in
undtun incidat 3-8 diftingnat lunmmet
aneerualium , Mhamque: drranciam, quam:
habet zquidittans recta, inter iHam qua
pofita-eits& qua dacenda proponitur .
Videtur cuam hoc theorema, propone-.
re genefim parallelorum. verum obferua~
te conuenig propefitio nut ditkrentiam .
Nam perpendicularis 4 punéto, 2quidi-
Atans vero per punctum dycitur . & ficuty
nop poteramus Jduas perpendiculares du-
sere ab yno codermque puncto-: Iva euam
aon pofluinus duas xqpidiftanteis per v-

. num punctum, ducere. demonfirarur verg

per precedentem . Nam aquidiftantes e~
JHNt, que ineer fe non conwrrunt .

CUBR o'P'OSrl‘-Lo XXXIL

Y N omni trigono. In hoc theosgmate: ex~
A plicat duo fuperiora theoremata, deci-
mum fexeum & decimum feptimum. non
curim quod angulus externus angulis inter-.
nis oppofitis fit maior demonftrac; fed &
gnaata fir maiop ofédie: nempealtero op-

» pefitorwn « deinde non tantum quod duo

anguis in eiigono-fine dugbus reétis.mino-

res. ; frd. quod reliqua angulo. mtesno mis

nores finc. Quia tres anguli in trigono 5.

funt duobus rectis zquales.  Nam' cogni~

%o noftra ab.umperfecto, foler ire adfptr-
. e-
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feCtum.. ideoque feientia eodem oo ix
m dc-ﬁnit%r,o cedens ‘obivdtis 5 ad:defini-
tas & irrebucabiles propsedicur dol¥inas.
Quapropter ea qne dtféiebone 1n 5. &
17+ theoremate : €2 nunc addir, ve fiipra
gooque dictumeft .+ - .0

PROPOSITIO XXXFIL
. P B R S N R R
Efs guaagnalis &c. Hoe thébrems
R fimplieem  parallelogramino tum >
enerationeni’tradit : ' funt'enimi paralle-
ogramma, ex parallelis xeétis lineis : &
‘ex ijs quz hasconiurgunt, =~ . i
Verum diligenter obfervania eft pro-
pofitionis certnudo; & exalta ejus ratio:
quod quidem non fimpliciter dixerit re&ta
quz xquales ‘reétds ¢ohitnxeric: & liple
zquales funt. fed adiccit & illud Aeguidi-
Bawtes . Tdeoque non per omnia iy 2
Gz, que gquales re@as contubgunt:eti
ipfz gquales fine. vt i trigono aquilare-
10 , & ¢quicruro . non emm quz medio ‘
" coniungst latera :duo:s efl: 2qualis bafic
Quapropter oportét veeriam fidc xquidi
flantes , refte illz ‘quatdantur ssavere
ét¢ que dantuy. Luirt@z qua ime conyns
guntycodem mowe fint cquales & ¢quidic
flantes . 1 Y 0 R «
- Recté etiam Fuclides addidit, coniun-
Gtionem illam debese fiexi inrg&is_i’gquar
1DUS
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1ibus, & equidiftantibus , ex partibus ijl-
dem. quod fi enim non ex ijfdem partibus
easconiunxerint ; fed.diaganales {ucrint
erunt quidem h¢ inter fe.gquales ; non_»
aneem aquidiftanees » fadup incdie fles
fecamtes.. . 0 oo

- BRI R L T AN B 1] IS s
“PROPOSETIO XXXIV.
P Arallelogrammrass'. Cum praléndd
&'/ theoremate conuercuntur . Quarum-
cumque -quadrilacerarum figurarum late-
12 bppolita:Mnogqualia., vel quarnmeun-
quequadrilaceracum figucard anguli op-
Boﬁci funtkquales: etany itlg quadrilate-
r¢ figure.funt parallelogramma. Denique
quarum figurariiqead diacerarum diago-

_ nalesconithctz in duss partes gqualer, fe-

eauc ipfas figurasquadrilateras: ia ctam

funt parallclogramma . Wl
I T o T U T
« . PROPOSITIO XXX V.
SN Ty g

Aralislagramma.. Hac: theorema mus
& meratur quogie smeer illa,quae in fe,
contient ca gquz conera: homihum funt
‘8pimonem :- & difficile ganceduntur . Vi.
-detur enim pRrrimis abfgrdum cfle: fi lon-
gudo multipliceeur 1 non- tollat ¢quali-
tatem ,< eademm” bafi:manence . quantum s
cnim gqniditanteis penerahubenr : tantum

LTSV |

ctiam
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etiari-aleerus parallelogrammuns. augies
r . ' - =

* - Sciendum tamen, quod .z::gulomnxq;~

gualicas & inzqualias, plurimum poikints
quo enmm inzqualiores:tecerimus anguloss
€0 etiam minorem reddimus aream: thm.»
fcilicer quando eadem manet latitudo.
Sicutr{Untsbedirisd squedim friplicia,
qug¢dam com}mﬁu s & hec vel voinerfalia
vel parsicul aria : Ita-gnoque quadam {ut
localin, qugdam vero lecalia non funt. Vo
cantus.autera Jocakis : in quibys vaum &
idem:accidens ynerfolpco-aceidic. Lo-
cus a2uten eff pofitio quedimdinég aue fu-
'ﬂCl't_» = . ol e
Lodulia etiam theoremats  moinuila funt
ad lineas conflituss; alia vero ad fupsrficies,
arque ex his fuperficicbus alise func plane,
aliz folids, Flane quidem , 30 quibus fim-
plex eft notio in fuperficie plana: /fo/ids
autem, guirmgeheratio it exquadam
[ fectione alicuius figurg folidg. vt helicg
circa cyliodrum, B livex conice., -« + o
" Lecalinetiam rivca liness ; quadam ha-
bzat locum planeems; quedam folidum .
Theorema itaque hoc 3 1. eft locale, &
planum. nam quod inter-aminia parallelo-
gramma eit:id diceent Jocus paradlelogri-
amorum contiiomorum. fuper vudbafi, que
cuam Euclidendoiapisac sl poualia .,
NP ]

uare

perficici : quazvnum & idem accidons efs .
. U RN

o~ B b DY . e ey g

e rrem A e e



X e b

' - Scholias - 283 .
t,  ~Quare hoc cheorema eft ommium. pres
fnum focale thedrema : fuaz Scdequentia
(| docalia, praterquam quod {cire-oporeeat »
i/ cum Euclides de reltilineis agat figuris
i hocinloco: e\ﬂ'e localia plana ad lincas
, redlas. intertio vero libwo, vbiagitder
circulis & circulornm accid=ntibus: tradic -
i Jocalia ad circunifercutins » Sicit et.igs
i, libro tertio propefitioilta. -Anguliin co:
t demcoaftituti fegmentd: fune anter fe %
quales. 8 aleera. Aingalt in fegmeato fune
recti . Quoniam multi 2nguli, imd nfinis
ti;cum conflituzntur ad circumferentiam ,
fuper vna eademg; bafi: omnes demoaftrds
tur effe equales. Denique tunt quogs figu,
i r¢ itz yroportionales trigonis parallelos
. grammis {upsr voaeademqgue bafi confiie
qeis .. : - o .
Verumcum antehac nullam rrapezios
sum feceric mencionem: primo loco moe
soinat Trapeyia, de quibns dnter principig
nomina funt relata. Sunt autem Trapegss,
. que funt quidem figurz quadrilaterz, aon.
" autem parallelogramma Quyz figure, que.
latcta oppofita won habent aqualia: 8
angulos oppofitos ingquales ; egrediuntur
ordinem parallelogrammorum. = :
Cum verofine duz fpecies: Trapezia»
rum: Itaveahia trapezia habeant tantum
duo lacera paralicla, feu gquidiitantias;
verum inzqualias alia vexo.gquals: quis
: em:
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* dem : fed ooo ¢quidiftantia ; .in hac pre.
denti delineatiane fumit -guo latera ¢quis”
diftantia: fed inzqaulia,ve fune latus ACy’
&lawus CD. . h

. PROPOSITIO XXXVIL

P'Auudlgmu'm;i Sine diffent inter &€ {bi

bafeis , " fiue ex parte aliqua commus’
nionem: babeant , fiue:vao larere fuermei

coniunita: duo parallelogramma: tumo

vaum & idem demontftrabicur. i

. Obferuandum tamen eft, quod in poly- -
gonis parallelogrammis hoc non fiat. quia
non omnia funt zquilatera . fed fi ¢quikk-
texa fuerine 5 confequetur hoc, vt quz it
per bafibus ¢qualibns conflituuntur ; g+
ecr fe conferanuur.& fi dimidia alterius 132 :
tera fucrint alterius hpmologis lateribus;
§qualia erunt; ingqualiavero; cum fes
1ta non habebuac .

T Rigons fuper endem bafi conSitura . Ft !
+JL .hoctheorema locale eft 5 & vides
quod non folum - parallelogrammuis hoc
infie ; verum ctiam trigonis , circulis, &
cylindris , & conis applicetur. denigues
pariter folidis figuris:.quacunque exiften-
tes fub cadem -aktitudine , b&cis habept",
: ‘EqUa~!

"PROPOSITIOXXXVIL uien

v
|
|
+
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e
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. ®quales.: kiber vero hic:primus magis eft

| vniuerfalis quam fextus : Cum hoc theo-

"| remate.duoconuertuntur.quod ftatim fub~
' fequitur. & quod habet in fe hoc. Trigona

zqualia , & trigona fuper cadem bafi cxj= _

' flentia; poftea alterum; qua zqualia funt,
(& & inter eafdem zquidiftantis lingas reCtas:
o el effefuper vna cademque bafi : V_CI fu-

. -Per bafibus zqualibus .

1l
“. PROPOSITIO XXXVIIL

[ . o
! 'T‘Rt’gon fupér bafbus. Pracedens thea-
I rema cafdem finate bafeis ; hoc ve-~
. 10 gquales,non autens caldem bafeis.com=
. ewuue camen ipfis it , quod parallelogris
.. ma conftituantur inter ealdem lineas re-

H
3

b

. “Etas zquediftances . ~ .
i - Neceffe igicur eft ve parallelogramma

-& trigona, neque viterius & exera lineas
“gquidittantes: neque intra eafdem . nam_.

. “paraliclogramma dicuncur in ijfdem eflc -

" lineis rettis ¢quidiftantibus, quando ba-
“feis ipfarum & latera his"oppolfica, ijidem
i seis gquidiftantibus applicacz conue-

e -
| . PROPOSITIO XXXIX
i Risons agualis. ReCz Euclides ad-

o didgc: ex if/dem partibns . Fieri enim
i IR ~ M poteft
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‘366 Ifasc) Monachi '

Cwtacsipismusifupet voa tald erigond- -

"qQialia < non- autem ex Jjklenr pareibus-:

~fed ex alteraiparte ; Ita vernondinginter

Léafderr &quidiflantes rectas lineas; neque

“eunim (unt Mbeadem sltiudne., . -

+ Screddumetizm eft,quod ciim fic eriplex
theorematam couerfio : dum vel-totii cum
toto conuertitur, vt decimum oétauum &

- decimumnonumtheorema: vel cum parte
vt fextum & quintumm theor. ma " vel pan’
cuni parte,vr quariii & oftawun.neg;enim
totum datum an altero eft quafitum: vel ¢

- tiam quafienm datiin. Iba ipla oliferuids

~ effe inthis de trié.":nis; theotematibus qyg--

. fitum erigona efraqualia awqui hec nor
folum datnm’ eft in-his propefitionibus -
prelentibus ;. vernm eciam -pars aliqua ad-
fumitur de ijs, qug in -illis propofita fue-

irunt : quia fuper bafibus éjfdem , & bafi-

.bus gqualibus conftitu: datumeft in his &

Jlis. adizcit tamen aliquid illorum hypo-

:¢thefibus: quod neque quefitum, neque d3-

-cam in ipfis fuit : nam ex ijfdem partibus,,

aliunde & excea.adlumiwr . :

{

PROPOSITIOXXXXLIL
1 parallelogrammorum. Et hoc quadra. |
" geftmum prinum theorema locales
eft . Frcum Euclides antea feorfim de |
trigentis 5. & deorfim dg parallelogramimis
egullee 2.4 ~ge.loco mi!fxt.cdnﬂxtutitl)t_xcs ;
A . paral-.
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Pralidioprammoruit y & trigonorant 4
#ib eaden aititudine exiftentium .- Simul
entiveriqiie funiens | demonfirac Secon-

. templatur, quomodo illa erga fefe mutuo
- habdabe. duod fi feorfim parallelogramma
- fint, & feorfim etiam ponantur'trigona_s,
~xqaatitacis conftabit veritas; quia demon-
‘fitauit qwod qirg fuper bafibus zqualibus,
wel:djfdem 3 & ititer eafdem: gquidiftantes
Feltas collocantur; fint zqualia mnter fess:
“pafallelégramma parallclogramms , 8¢
trigona trigonis . fed in hoc theorsnmate
ja quo 'véb’n?cr:r }ga‘rnﬂélogranxfnlnmtcixm.;
trigbnoiiftdqudlitais ratio appater&
el prinis vodus iagquatium . hec eft ra-
*¢10 duplévine . > a¥m, nftiat quod pa~

. -rallélogranmium 4 fi¢ duplumtrigoni: fi

tademibueric bafis', & eddeny aititudo ..
“Moandiim eciam , -qudd icam fine.duo ~
“cafus'dnilfoe prxftanci theoreniate;vepote ,

© eadthhexifende b, & parailclogrammi
-82 ¢Fidni: nedeffietive tigormm:habeat

yertidanfing, vl imia paralicjogram-
‘pium vel okocdt tamen: Euelidesalcerum
cafum tantum ;cccf:it ;- & viiaur 2o cafu
-gitor exéra’ paritelogrammum cadic ver-
ex tigoni . demonfirationem enim tatem
féfe , qui connenit haic cafui’; qraextra
Ppatitelogermmum vereex trigont cadit .
-+ Gilnbetiany qisd fine gquidiftanteis : nex
~¢ofle el ve shaafic maat, $.longiorals
MR M 2 tera
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4era minor 8&:brepior: vt conflitimue par
woputationem trigonum iplum : 8 habeat
hic verticem cxera parallelogiammuar. -
[ L phastr iy g o
. PROPOSITIOXLIIL, -
R I R TS NP8 S 3 AN DR S V! S
‘W) Mrisparallelogrammi ., Sige:pagalles ¢
A logramnia, que circe: egsden. fune
. diametrum,fefe mutuo tangant ; vt Euclie
des'demonttrat; fiueinterc diffent:. Gy
fofe mutno fecent ; youm, & idenx desaon-
‘ﬂl'abitlﬂ“. LI TR -)’.rl . ?"'.t»f.f‘.': bi. v

-~ :Nomen vero hoc. Raraploromesm ifhoc of
romplementorum, dwe ipk famphe Euclis
desi quafi disoret o prxtes duo-paraliclor
g)mmm' 2rhac complepat rotumy patalise

grammum;qued ik (¢ compleGticur ame

bo parallelogranmuma . Nam que dizmgtec
‘fecae illafunt paralielegramma: quarva.
vo extra diametrum. fung , appehlantys
complemesta:s & fupplemgnia. . Jz vt
totim paealiclogranimumaguod ambo-pg.
salletogrammsy - interha, coatinenar &p
complementa :lex- his sonilare dicarus, w4l
hze in fecontinese.. - DUt T iina
-+ Itaque &:paraplerona fen-complemen..
turh per fe quidem non inter definitiones
numeramar:  propeerea: quod varictamm
habet, 8 minus eft mfgmaﬂﬂ&m

avec cam facilekire quid-fie
tallelogrammum ;- & 'qig -ﬁqu& H“”ﬁ:-:
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iramﬁ.&.quz I3 p&:ﬂdo ammacxrca
tametrum*in H bg :Iural-
le]ggrammun rms etenim he explica-
daoffm: .'mth}] otum fiat'; qhid”fis
complementui ; Proprerea hec diftribure
rédo ordine & bono‘modo : & nunc pri~
mum cumhis opus Kaber complementis
ad paralltlo?r mmum conftituendum_ -
od3Naip fe continet tomplcmcma.s 3
;ncnhone{n horui facies:

-2 PROBOSI’IIQ XLI.VI. .

D davum !?#un Mam Sctcmfumj
“‘hoc it Joco ¢l s 'quod eum inriiores
et villi ﬂ'éntel'p jcatl ab'Antiquis

effe Pah?d)‘mﬁ 28 Elleipfim. ab
K6 Homina: lerint ad lideas , quay,

- Comicas aPpéllaney B dbizm.quidem parad

bolcr;;:rﬁ l:'r W%SWT’ tc:uam cuegpﬁn

ndq ata ﬁta all ua
Bm':’& ﬁgun u: :gd?tur,vniu? -

am 4l applicatam efle,
afdbolen :khidi “quod fi vero lon%or

ric #gurd’, e fincs data : hyperbo-
lcr“ﬂe s & ‘excedered dedigue fi mutor &

lihe récr date-applicatus;tum dwun:
o arc s

+ BYsuior fuerit's elleipfinéfie Srdeficere .

Verum hyperbola 8: Ellcipfis ticntionem
- fhreclibro fexto Sunt ditemhaca Py-
ﬁfgﬂnps inrenta &tradits-. .

M 3 PROf
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. PROPOSLIIB REN
D AM fgqu ryﬁizﬂu. Hoc r')bl?{ﬁz

agis vniuctfale ¢ft, quam quod an-
tcceﬂit : 1dcxrco etiqm his tauquam lem=
matibus vtitur. %unmm o{ygono pro-
mittit fe mquale £3¢tnrum uelogrf
mum : cum digig figura, f&Filine¢, ab uc
‘nomine , & commqm mpdo,. Nam fi
proponatur retilineurn’ mpezlum &dl-
uidatui¥in erigoha di‘fm onﬁx ukmx:pm-

bicrig o v
m&qm ﬁ am ;um rﬁ
a“ deO xur an, igot

qQuotquoLerunt, nqm i &mscu“l““
wiggno , gqualibus paralielozraminiy ach
: pum: latus applicatis $ORILEASEHE « . qu

Pnopos‘r‘r‘f‘o‘%: L r“ s
‘& Do, linen lolla . Kd 1)

.theorematis , ,qu;dragcﬁma fcpumn,' ‘
tacu:ndam, opus; habamus quac 03 eﬁmH
fexta. Scire veroconuien, 18 1 G
geue:auonem& psodi ggcmduarum,_,‘

pra@antifsngym, figuranim in hos pris

mo ¢raddiderit {ibro . quia ad conllitutigs

nem figuragium, mpndanamm > Maxime s

harum, requiritus vius figurarum. rectis

lmcarum N am Ewof;cdrum P 85 Odtae-.
fum

—
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. Schobw. L 2pus
[ drum & Pyramis, Runt & conflagt ex eriv
gonis* gquilateris -+ Cobus vesu: ex qua
dr"!"'sl.;:h' TR A L BT RN .‘. ‘j. b
5| -Reéereriam ditiv 8 proprie conflitae-
A res in ijs figuris wrquibns eft conflitutio ;-
t  quando muﬁ: colliglintur, ad vnius com~
" pofitionem & effe€tionem : & defcribere:
r dicitin quadrato; queniam ab vna linea
t  gefta quadratuin deferiicur . - . .
b

~ (PROPOSITIO XLVIIL

) L . A D N P .
y I in trigene , Hoe qhiadragefimum o~
b S &auug theorcmas cot:%mmt cuRy
| prxcedente, totum cush t6to . Nam cumy
,  datém eflec erigonum orth Um : nes
i pracedenti demonfirdeum fujt quadratum
4laterereétum _an‘&uhm‘g fubtenderitaxde
feriptum;zquale efle quisdravis a faceribus
sectiim angulum conéinésitibus deferiptis
30 hoc vero theoremate’ por conuerfionens
demonflrae ;- quod fi in erigong aliquo y
quadratum d latere reCtum angulum fub-
ssndente defcriptuin , ®quale fuesic qua~
_dratis, d lateribug reym angulym conti-
nentibus delcripuis : tum quoque trigo-
num propofitum eric orthoganium trigo-
num , quod angultth Ambent rectum_;
quem dito retiqug ldgerk dontinent .
Atgue fic abfoluit Euclides hunc pri-
uum libzum : poftquam !multas conucs-
M s _ fionum

S T W e e
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278: 2faaci Monachi ,
fiomuw {peciesnobis tradidiffers conues-
-t enim tota totis, & totum eum partibus; -
& partes cum partibus . Simul etiam ma-
gram problematum yarjetatem oftendit
uia lmearum rectarums & angulorum s
cétiones, 8 -pofitiones, & conititutioncs,
& applicationes. eradidic ¢ & laci illius
theorematum quem, paradoxum prxtes oy,
piniosiern homunur, copilitutvm . mentio~
nem fecit ; 8 theoremata localia explica
uit : Ita vt {gels nobisingmentem_reugea.
sit, qua nam tam voinerfalia, quam par-
ticularias clenientarem-perfgiant doctrie
nanu: eamque fugingre poilint ,.; Xia esian]
gtoblemasa definita: » & igdefinita in quin
us diffcrang; demonitrauit. & hac ration
o¢-hang: primi libri dpcirinams ad vgum.y
tantum fcopum dixerit :- Elementarem. s
ingitam fimplicifimaryto figurarpm redtiy
Lincarum contemplationem; in qua harum
conflitutiones, & defcriptiones inuenit, &
qua ipfis per f¢ infynt , confideraunic. .

" Finis libri primi Exclidis Elemens
. 4 "‘rm q‘ﬁm‘f"i‘o » PR

S IsAACT
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SCHOLIA
- In‘Secundum: Eibrum Ele- -

-3 MentornGeamettiz, .

St Buclidii v

R e e e e

‘ —u'.' )B%%& b
EEX R EC VN DVS hic liber Ele-
' %"?}ﬁ - mentos Geometsiz ad mul-

AL ;\1 -t& viilis 8¢ neceflarins eft:quia

\‘\m\‘ )

ORI

b non foliti adiftercometriam ,
BSWSRY fed & ad 'pliinerum dodtri-
Ham mufeum prodeft. dejnde per huiusli=
“btido&rinam multa problemaca refutari
poffunt, qua vericatis {peciem habesst. de-
“niquc¢ & 'in: Aftrotiomisis mon parum_s
p‘mﬂf&a Ry T A r',‘-"‘:"vf 1 B
. Scoopus autem huins libtishiveft; Vuie
lineardl rectatly Anagraphas;toc eft deferi-

tiories & Djgarheis , potentids explicare,
_ fedlie id tantdiifed 8¢ paruid fen fégnien-
torlms’; ex quibs eandém’ colliguinur fo- °
Midhes irrationales linearum rectanim s+
N , M 5 Pl'x -
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274 - Ifaaci Monachi '
Przcercagnucﬁigzt,_ & inuenit etiam ¥ .
duas mediepatiss Ashithmesicam & geo-

smetricani, neque lemmate Spus habet:ne-

que inftantiag aliggam gpparentem gni-
maduertit, qua fdepontisafioni gbe -
paffic. -4 o2 0L

- DEFINITIONES:!
Oiummn;zs;mm«aamsu.

clides re@anguium ,; vt diltingueret
€a qug rectanigula paraliélogramma funt,
abijs que¢ rectangula non funt, nam in ijs,
qug rectangula non fu , neutiquar di-
cimus quod continetur rectis &c¢, -
- Que veroeiufmedi-fintpa ogeary-
- ma-uen retangula : in priore didicimus
libro. taliaenim fupgnos, que prigpibis
entnieratis ¢am: paxajielogrammus & rei-
gonis (uper. bafi f_xpmu_l fuerunt .CoRGLMEEY
sata . & in quibus fi retas lineas zquidi:
ftantels laceribus trigonorum duxerimuyg s
tum efficimus parallelogramma,quad quis
dem in multis alijs‘gpﬁ-u.k : Juaxime ve-
ro in theoremate tricefimo oftauo; & qua-
dragefimo primeo . o s gy
Meinde reCte & neceflario’etiam addi-
die(- duob’,gsx Jateribus., «‘“‘“{," mg;:_lum
contientibys ) non enim quibusyis lineis
rectis, fed reéhg quz a_ngul&m rea.{;m cons .
- cinent, vieadum nobjs et ne fosfirany
A : quig
7

-
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quis accipiat latera oppofita ; queangu-
_Jum non contitient . neque’ etiam paraile-
| logrammuni re€tangulum contineri his”
‘| poteft: nifr talfa fummanlur latera . -
g } " Sed fi quis qugrat, carcum fint qua-.
tuor linez retts , qug parallelogrammum
“conficiunt,dicat tancum re€tangulum quod
duabus continetyr rectis . Refpondetur ,
‘quod fub his duabus, fubiatelligat, etiam
" reliquas duas, cum finc his zquales altera
- alterg . Quia parallelogramma habent la- ~
“ tera oppofica inter fe:zgtidlize . '
X Siquidesn in multiplicatione lacerum , -
" quando illa multiplicamus ; tum inuent.
‘xﬁus aream; feu ambitum orchogoutdi s non
autem quatuor illa latera - muldplicantcs,
fed vnum larus longitudinis ; & aleerum
Tarieudinis: denique in quadrato vnum.,
Tatus in feipinin multiplicanees : fatis tios
feciffe inueftigationi’nouimps . fiquidem
longitudo , faaitndini eft xqualis. - 1
* Proptetea fi quando inquit. quod his
“contiveeur lines -rechis , paraliclogram-
fum- altera paree bongius cft incelhigen.
*dam. fed £ dicat ab hac reGa; intellige.,

quadratum ;. T v
-+ Quidfcire eonnetit quod paratlctogri-
mum fic fpecies redhilined. genus .autem.
. paialiclogrammorum , habet fpecics qua~
tuor; 'qhuadratum quadrangulunr oblon-
gum, Rhombum , & Rhomboeides . .
A M 6 Gno-
i -

3
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.~ Gnomon yero inuégus eft breuitatis gra-
tia 4 Geometris, & nomé cius per accidés
faétum ; quia ah hoc gnomone vel totnm
cognofcitur fpacium, & cotus ambiwus,vél
- reliqua eius pars fi vel addatur,vel aufera-
tur. Habet etiam in horofcopijshoc offi-
~cfuni folammodo ; vt horas mftantes co~
. gniras faciat . R N
.- Complementa vero dicuntur,non quod
-ipfa non fint parallelogramma , ted quad
-toto oou fint fimilia o%, erum compleant
fimilitudinem totius ad ipfum . -. :

| NN A

3

PROPOSITIONES. >
PROPOSITIO VI

L PN
™ Ireltalines fuerit fe&la.. In hoc theo-
: S remace demonflratyr arhithmeticasy
_proportio 5 qui enim.eft exceflus, AD. ad
3ipfius G D hoceft G B: idem e G I,
reéta sd BD. per numeros vero facilius &
" mantteftius cornparebit; quod ilic quidem
¢qualiter fupesas 8z-excedit, & fupcraeys
a:que excedicar abexeresais . Theoremary
vero fic habet 5 quod quadratum ¢xceffus
enm redtangulo_excremorum , fine @qud-
* lia, quadrato 4 miedia defesipso » . v

PRO- .

-
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- PROPOSITIO VIIL

O Iredin linea. Przfentis theorematis
. } D propofitio, eadem eft cum prxceden-
P

te ; modo tamen conuterfo . ficuti enim

-dio quadrata , quadratum inguam totius 5

& quadratum vhius fegmenti,confernntus;
i Hicetiam hoc in Joco.quadraen totius, &
ahius fegmenti tahgudm vnius . ret¢ qua-
:dtatum , & vt 1bi ¢qualé retanguto quod
tota & pradiéto fegmento his continerir

‘eft gquale : Ita hoc in loco aquale, o’y
uod quater continetur “tota & preditto

\ ?cgmcnto : quadrato reliqui fegmenti.
t . & ideoqs duo funt fimilia , vt & ante, ipfa

| Chmilps Ridualias, L
" PROPOSITIO X..

. S 1 velin linea furris fe8s. Pollumus
A3, prefentis theorematis propofitionems;
3 - euam hoc modo explicare . 81 relta linca
+ fuerit fe€ta in partes inzquales: tum qua~

. -.dratum totius, cum-quadtaro exceflus,quo
y ».maius fegreentum excedit mjnus; duo hge
¢~ Myadraa inquam,duplafunt quadratorum

b ipfis fegmentis defenproym.. .~

e v e L A

' o
.] Wt

PRO-
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278 Ifuaci Monachi
 PROPOSITIO XI.

. Atam recam fecaré . In hoc fecundo
' libro , cum fint Quatnordecim theo-
remata; exis vodecimum & decimum_s:

‘quartum funt problemata. Verum pe: nus

Jmeros non demonfirantur,vt ex. infequeu-

“tibus intelligimus ,: Nam in hoc ipfo pro-
blemate fi ‘fieri poteft , numerus A B: di-

‘widatur ih iumeros AC, C B, ita vt factus
«x multiplicatione hrmerorum A B, BG;

fit gquales quadrato numero AC.Erit igi-
tur numerus ex multiplicatione numero-

qum AB,BC,quater falta - cum qnadraco

‘numesi AC, quintiiplus nugieri quadrati
A C. fed numerus ex multiplicationé nu-
merorum AB, BC. quater fa8us., cum_,
quadrato numeri A C; ‘¢ft numerus qua-
dratus :vt demonftratym eft in propofitio.

_ ne oltaua , & numerus AT etizm eft qua-
dratus . \Quare duo quadrati habent'ra.

tionem eam intex fe , ‘quam guihqutf idv-
num. Id qudd fieri nequic.
. 'Quod autem hoc sn'loco geometricals f

“fit proportio, inde manifeftum eit. Quo-

‘niam A B fe@a eft inpunéto C, & inuen-
wm eft, quod reétangulum AB, BC reétis

© contentum, fit zquale quadrato rete CA.

idcirco manifefium eft; quod fic, ve BA,

ad AC, fic AC, ad C B. hoc autem cx fe-
. cunda
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sunda confequituy, geometrica rhedietaes -
! _!gﬁn?f'nﬁf?uen:?bfs dicetur fecari in ex~
Stemam _&p!eiéiaemmqaem‘-; gune ¥io
- mil] fejamus de racigne., idcirco non
-gixit gxrrema 8¢ media ratiqne fecage, nee
I refolwitur, cum nop dc%niém;{‘e&xpnem.,_
4, Povamus rectam A B, effe vnitacum 8.
' & legmontum minus yniratum 4,56.& so.

T enium Mminys vuitatum 3.3. & 10,
f 5@%@*3@%&9@& minore fegmento
di Sonfentum vojtapuim 24, &.29.8& quadras
¢ gty maiquis fegrmeti vodem moda vnica;
4 .‘Uﬂ!},&g,ﬁ{j},‘ Q3. gL T dy e

1
5 ‘N trigonis. amblygonifs.. Vnde magifes
": ftum fir, guod A D, perpendicularis
, b tum . )

non cadat iuera erigonum A B C: fedex-
s gra; fi C 1) pratahatur demonftrandum
‘) &b, Dicimpy ergo quod féri nequeat ve
" dpfgcadac. Nam fiid fieri poteft: cadat
4 AEre@ta. Quodiam angulus AEB eft re-
¥ &us: & angulus A 'B'E obtufus, atque re-
t &o maior, quod fieri nequit. (}gare non

intra cadit, fedextra. Id quod crat de-
’ monftrandum . R

T PROPOSITIORUL
' P N trigenis oxygonis. Quoniam in defi

-Jb nitionibus libri primy ; doset t5ijo-
P *' i " >'7 . lmm

: ’ A
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285  [jaaci Momubt
num oxygomum‘eﬂcqué‘d Tt éfn
_tos angulos ; Iéxtddum"cﬂ, dhoéi
BT,
trigdra 0f1a,
benradit ﬁgulhs » Etfi ‘gg‘ (,"g'
anen ad inin uii dyolt. 7 *“‘ “ iR
~ Propofitio 1th c’ fe hab¥i. 'O
trigons laws zcunhﬁ anguhiin itfﬁteddtx y
yninus poreft;” quar’Jabefd "dcituin’dilg
- fum continentid , rectanstiio. &mhﬁna_.
%'2 fequuneur %o&‘ tr8e’ reétangids
m ' futrictrigoniih's Micscx’lat‘é: ik
duobus angulum acutum toheinehtibie,

quad_ fubtendit. aqgillym ;‘k wp . Itz~ vt

- perpendicularis intllud’ lacus cadat
dem modo fi firerit amblygobiinm .~ &
< Conuerfum, hngas ttlaforcmum

i quadratumy’ redlz AB. mitioy” ratis
AB; CA, retiangulo qudd his cortinctug
rectis AC,CD), & r¢ q(t;a £3 fcqmntdr.
Dico quod tngdml oxy omum.
Ducatur 3 punio-A. BC, ac{ an,
los rectos, reca A D. & ﬂé reéta A D, ;—
qualisretz B C. ijc quadusa rc&a-
ram BC,CA &c. - PO

qulkl:n Jgeun I:{h I.'lqmemo;am
G'eomcrrm welidis o A
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In Tertium Librum Elemen-
. torum Geometriz Eu- -
S clidis

i ARk e

COPVS-Euclidi eft in_hoc Ii-
.. broexplicare accidentia circus,
lorum , tam quoad lineasre- .
oy 12s, quam euam guod ad an-
. gulos attinée., '

% . PROPOSITIO I

Ass civenli consramn . Sicut libro pri-
/ mo omniym fimpliciiimam trigo-,
norum inquam figuram, nempe crigonum:
®quilaterum ,eiufque conflititionem po=
fuig Racim ab igitio : propter infequentes.
delineationes gue faciendz erant : Jta &
hoc.in librp ;b initiosponiccentsi inue-
fligationesu, quia circularis generationis
caufaeft. . S .
Omnuis igaque circulus, fuum psculiare
: & pro-
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& proprium centyum habec , {ua natpra_y
definittim & ciscumfcriptum.. fed quoad
nos, non omnis circulus Jfuum proprinus
centrumabet; fed is tantum cuius genes
fimvidgmus. .,
In prioribus itaque theorematibus, in_

quibus circuli jam facti erant, centrajquo- -

que exiftebant , manif¢ltgque apparcbant.
in his yero theorematibus , in quibus des
circulorum fubftantia quaitiones inftitud-
wir , centtum quoque jnugiligatur : quias
ad effentiam circuli conftituendam muls
tum adiumenti adfere. - _
Hoc autem primum theoresha” videtur

" medium tenere Jocum ,:inter prablema

- & theoremata . propterea ‘quod dum pro=
ponitaliquid quod faciendura eft : probles
ma : dum vero non ad faciendum ,” fed ad
dinueftigandum aliquid proponit : theore-

ma videtur efle, Veruntamen. magis di-

cendum eft : effe theorema, quod propo-
fitionem habeat figurarum & verbis cir-
cumfctiptam : ficuti etiam idem dici po~
telbdeguam propofitione lib. primi.Pro~
gofitis duobus trigonis 8& duobus angulis
Zqualibus, awqtie lateribus: duobas wquali-
bus exiftentibus : inucnireerum- 8 bafeis
fint quales.Sicuti enim in illa propoktio-
ne quzritur aliqued accidés,quod iam fud
nacura trigonis incft : Ita etiam hoc in lo.
€0, accidens aliquod cisculi. prafertim §
L - con-~ -
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OHA Prepriun) gxob!crgms, &.
. ogg ar:um ‘oft propoﬁt;,om S tum_y

lpqg hac prapofitjo y nomen pro-
lemat iet’; nec tgijere porerit .
l’::n hm. "tbheoxcmdtrg dengx’onﬂramr :
uod cun deﬁnqunc circuli con';emtm .
am fi ad cirqumferentiam circuld pun-
&o quodin, c?:':s quz 1:’33 ﬁgu’rag fune:
omyes Linez rectz dix ngt zq%ake
tuin, f;‘gura il s €Lt on
Jutem, zgx efle qt'cu 1‘ ‘f gnrqm 31

pam pectily ;ca salu]uod\mx
Quod 3 R e
eI igu nnogqum zqm §FuHity quddﬁ X

Qbng, Q;;ﬁ;a faccmr ih dyaa gg, s & ) (1
1

g‘:g} rF dug 3 fﬁ CAS
seclos: i e
quod ch nﬁ}{gﬁ“ cﬁ‘x; %goml"f ‘ihbd
orfines | o feu

“l_l“o a cu‘cungereutnamQSucunmr
- o I3
i, bwa STER R &

Tm)cymla.z(Lt)d ol r,p ,l:c&z 2.
S £eLgeokinmd "&mﬁﬁc&;}m yon oligp,
siatinqUitecanfele murng W
}qu ¢s fecarent, 3‘1
g;xiyd,cm}x ofomany, fic1pla fectio i i
mcaq 12 s};%odcm n;odqﬁaltera per.
cQt it: alte:a.vg:gx,percen~. A
guml m 41 €A guya. per cens
ST tium



2 84 Waaci Reorathi

trug dultd eft, ﬁnnhuani’bxfm ‘l?é‘au’
i’ 'qua vere per ceicram hort eff duétay.

eaitt prifmizm feca ik 'bifariam "l indo’

m ang’llod Tedtos &ﬁ’? @tz pere ehtrgny

R P UL dishr }

vxqmg&r@y vy

s et

Ao civeh el ?dd te‘r-‘
S?ne ). oce{;‘ (’lt?%rcull:?et ﬁ?

ganannt mt‘%ngc 'zé.f‘ ic tfm, ﬁ ﬂtgtﬂ"* -

t‘e;:tc i
xdcm centrum e}woﬂ’nt‘.?d hﬁd‘rro{
yerum g sheerne  fiiie extelne fefes
tai ngaht, mingiian viiuky & rdcmtﬂ 1pfo"
m ecmrum lm propeer iy
:‘[x omac {‘ zopofzzoagl Aier ¢, J-;

: PK“O?@’S’!LTT &rviL "

Im ulg %0 i xheore-

} nbértx‘:tu‘ ﬁcé ?{:ﬁfgm Siin

c:rcu iquo , ipterne fuerit fumprum._
aihquorrﬂ p\?n&n &b’ ho&“ tihéto 5
cn'culum duct Rt cFin) t'‘aliqiot-finde
ag Ju vﬂh‘ ’mdeir yhaXitna; M3

tera vél ﬁlhhh‘s X ref!i)in?é %Pﬁ

uidem equales , aliz verd mzaqi
:Imz mr;qn?aﬂma pet « 2)%5 data}
minfind vefo'e direlto'p huﬂ éx‘
oentiam chdnéls, »fé ¢ tota d ma

& np-
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Bemginima conltaps, ¢.§;,c1§[i fic diameters

. @X cxeeris'verd maiores , celitro'fiyie vicrd

miores : zquales viro', §qualiter 4 centib
e o - yroro oy g
‘Sit Bm: }écr pgtn&_um I, quod ?X cir-
sulo cff, dudarecty linsa maxima 1A, y-
s LB, s ety L Gy e hgioc §¥
gdem quam X D, & zqualis retz { H: Do
soguod r2cta A I, per cencrum fie ducta

 diftae

6éa vicinior cénra, quam I Dhredta’, ‘&
iﬁé};ﬂ ,.Cgl H, zqu.‘;',lngtg;; (diftaneesd cen:
ero’ Qaad fi eni id non eff , follicet re-
&aTAon fic gér ceénttumy dultaied’ ats-
qua gha, que igundta § dyda cllyetiam
maxima comimunis eric- & per’ € pun-
Sumyduia fed & IA per cenrrum duta
e} qod fierivequit . Quaré FA, & I8
redz {unt e direto pofitE , ‘it vt torais
A B, fic djajmeter, Dico etiam quod IC,
yyicinior cautip, guam tecta I D. Nam.-
4 xigipsor gogy cft, cum Vel longiudefit re-
qfiaiéia@ah’&r abeo diftabit: fed fi
ongt 1@11}0}{ fuciit, tam 1D, maior eft
; Yi. s queod fert hequic. Nam IC
(>

‘;. AR T PO A { Lo .
Pegponitur minor eflc quam fic refta I'C.
quod fi zqualicer diffabunt ; eciam zqua-

lesinter fe erunt, fed funt inequales, quod

fieti nequit. nam I-C vicinior eft centro’,

.quam recta ID & IC recta eft zqualis re-
4z TH. quare ¢qualiter d Céntro difta-

/bunt.‘ .

[ SR
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ftanc, & ipfz m:gqua es fuut > e

PR eI |

PROPOSITIO xvxm Lo

R “Edlag gua circuti Imm:‘thﬁ C'onueﬂi- :
tar ‘cuny hac propofitione +*'Si refs ’
Qquidam linéa ducta fuctit,, qua cutulif
tangic , & & puncto contaltus, relta quix-
dameca. imcz tangenti fuerie ducta ad
augulos, reél s, intrd 1pfum circufim séa
quz grodu&h erit, 'in‘alteram c’iri:ﬁ%?pzﬁ
temy erit, cifculy dj; Jﬁéter !

. PROPYS Prio: xixr{{

I N civindo angulns in /'cmiin‘}-mlo .St o;n-

nes femicircali propter ﬁmtlnmamem.
~ aquales capiunt angulos:funt enim recti:
& fegmenta cigéulorim Maiora , angul

rectis rainores 3, paoktéllinm 85 ,guod l

fimilia fuerint fegmexfta. etidp
rcclpxcmaqunles, qu:mto el memd—
sora femitirculis'; €o yhagis niiqunnc ar- ‘
gulum rectum . Similiter 8 fegmenty fé-
micirculis minora,proportionditer gde
rectum. Vode fequitur; quod cxrcnlorum
!;ecgmenta fimilia , afigulos capiant zgu:-

Sed cum fegméntorim anghli-dive i
genoris fing - “ab anhgukis rectilineis,quizdy
lmxu.

bu:. %;:z emm ﬂ)‘é dliter i‘c?fﬁ!‘ﬁ'&i’l

-
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_mixti: non comparantur cum illis fub cers
¢ta magnitudine ; nifi habita ratione maio-
-ris & rvinorjs. Vade etiam accidit vt pro-
gredicnte pajoce fegmento ad minus : &
iangulo maiore exiftente , quonis angulo
.recto : in femicirculo fiat angulus rectus:
-& in fegmento minore :  progrediatur au-
gulus ad angulum,qui recto eft minor. Id
-qued ablurdum effe videtur . Ea.enim qua
§ contrarium mutaotur: folent per media
,gl_l;dgm orogredi . Poffunt etiam eiufmo~
.di Immeaiatg 10 CRLeris quUOque Inueniry :
_qug hac ratione funt oppofita. Nam liriey
qug girculum claudic, cum-conuexa fic, 8

©oucaua, non porelt ¢ff, yecta .
. .PROPOSITIO XXXV.

‘J'S.'I in circile dus.. Prafens hoc theorés
‘&3, ma duobus modis in quzftione collo-.
.cati poteft : vno quidem fic>. Si reCtarum
“in circulo fefe mucuo fecaatium : voa qui-
ydem per cengrym fuerit dugta: altera vero

- .per ceatrumnon fuerie duéta : neque fecta

{1 ¢ in duas partes aquales 4 reéfa per cen-
trmududta. Aleero vero fic . Sieciam_
A1oc modo fueric, ve vna per centrum du=

catur : altera vero per centrum nonfuerig

ducta: ab altera fecta fueric in duas parces

*gquales . Eft autem calis demonfiratio .

Sitcisculus BCA D ; &ip co retiz fele
_ R ovwg
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288 - Ifaaci Monachi ) |
Mmutno fecantesin punéto E: recta quidem
CD per ceritrii ducta:reta veroAB n6 fie
ginfcemru'm duéa ; ieque AB reta fit fe-
in duas ‘partes @quales drelta C D.
itaque nonerit ad angulos rectos , quod
per fe manifellumeft, ex fupra demon-
ftratjs . Sumatur centrnm circuli: & fit
punétum F. aeque d puncto Frete AB ¢
ducatur ad angulos'sectos , feu gcrpcndx—
cularis F G, & ducaneur retz ¥ B, F G,
Quoniam re¢ta quedam C D, feCtacltin
Partes quidem zquales in punclo F : inae-
‘qudles vero in puncto’E'. Erit igitur re-
angulum CE, E D rectis contentum s ;
cum quadraco 4 reita FE defcripeo, ¢quas
Ie quadratod j¢3a2.F D defcripto; ve-
‘Tum recta ED. ‘ettzqualis recte FB. Qua-
_re reCtangulum recis CE,ED contentuny; *
cum quadraco 4 recta’F E, delcripto: ot
zquale quadrato retz P B. Verum qua.
_drata rectarum B G, GF , funt zqualia_,
quadrato FB. quia angulus ad punctum_,
»eft receus. fed quadtato recee FE; fuite
‘=qualia quadracd recedtum FG,GE. fiqui-
“dem rurfus angulus ad punctum G eft re-
“ctus . Quapropeer réctangulum C E, ED
Jgectis contemum:cum quadratis rectarum
¥G, GE, eft zquale quadratis rectarum
'BG, G F. commune aufcratur quadratum
‘rectze G F. Quare recangulum C E, ED
TECtjs contentum,cuin quadsago receg :“3&. !
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oft gquale quadraco zeétz B Gy Verum s
reGanglunt BE; EA redhis' coptentum,gs
cum qudrate iz E G: cf ;24}3 3l qua-
dratoiredls. B < quia te@a A B, etz eit
in.partts quidem zqiszles an puncto Gs jor
parees verg mgﬂmes, inpunéto E. Vade
etiam , re2angulume rectis C E,E D con-~
tentin » cum quadraeo ricte E G - clt 2

rectangulo AEERB reis contentoy
cwmn jsadraw redeEG, . Commune fu-
feratur , quadratumre&tz E G . Ergo re-
&angulum rectis CE, ED, contentum eit
zquale. xe@apgulo rectis AE, E B con-
gento. y v ‘_, Lo PN .
< Rurftis fit ¥na haruin per cenetum du-
&a: vt re®a C D: aleera vero non fit per

centrum dulta, verelta A B ,{& fecetur . -

per re¢tam C D, in duas partes zquales .
#n puncto E. manifeftum itaque ¢ft , quod
etiam fea fit ad angulos rectos: & fuma.
gur centrum circuln® fit puncti F: duca~.
Lur.ctiam linea reta , B B. Quoniam re-

&a quedam linea C D , fea et in partes =

-quidem @quales in punéto F , & in partes -
inzquales, in (gun&o E: erit igitur rectan-
gulum rectis C E, E D contentum, cum_.

:quadrato redtz F E, 2quale quadrato re-
?tz ED. ledreQa FD, eft zqualis re(ix

:F B . Quare & re€angulum CE, LD, re-

.is contentum , cum quadrato re’tz F I,
cit zquale , quadrato recex F B fed u2-
N Codiaw



’ R S

290  [faaci Monachi

drato re&tz B B. funt zqualia quadraea re-
&tarum BE, ER. erit i2itur rectangglum o
reétis GE, BD; cohtentum, cum.quadra-.
to're¢t2 FE; wqualequadeatis reCtasum.s,
BE, B F. Communeauferanky, quadracym-
rectz FE.Erit igitur reCangalumC E, E-
D,reé&tis contétum,zquale quadraco redtz

B E. fed re@a BE, eft 2qualis reG2 E A.

v Quare rectigulum CB,ED re@isconten-
tum,eft &quale reélangulo re@is. BE;BA, -
conwénto . * 1‘;.“& T gl

Finis Libyi Terti Eleméntorum

Geometrie Euclidis .~ ~

LIBER
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v -_:if; TSI de infcri,gl.’imnbus F) &
{ZE}% circitfcriptionibus, dotrina ,
o —;- ‘
L3

varia 8& multiplex fie: accamé

1 .
w b

. nmon prolixe eam pésfequitur:
' B8 fed poftquam ad hexagonum
. peruenit: 8 4in fine quadam de pentece-
decagouo , tanquam'ijs quz ad aftrono-
‘miam plurimnm conducunt , tradidiffet :
finem imponit huic doétrinz . :
- Primum vero theorema eft lemma alte-
‘rius lemmatis in quo conftitutio pentago-
i tradicur « & quz ei neceflaria erant : in
* tali difkribuitione , 8 diftinctione , atque’
“ordiné: ea proponit , & in ordinem redi-
- git.- Ee'quia conflitutio trilatere figure :
pliciorem habet delineationem : prio-
- re collocata eft doco : & antecedit reliqua
‘theoremata, - .
o N =2 PRO-
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PROPOSITIOAY

R qhgtm: wr,dunlm B34 C-'a. relique
angslo E F, eff aqualis dyc 0~
do id fiat , veangulus B A C, fic zqualis

§ulo EDF,demonttrabiair . Td quidem
4in libri primi ‘propo"ﬁuone 6. ¢t demon-’
ftracum . Vbi doget quod fi.fuerine duoj,
trigona , quiz duos.aingulos ddobus angu-{
lis habeant zquales , alestum alceri : ha-:
beant etiam vnu latugs vni laceri zqua-
Je,8¢ reliqua: hoc vero in loco, nullum la-..
ths erigona A B.C, alicuilacerf tr;gonrD
EF, proponiwir zquale . . -

Refpondemus ergo & n-‘ s
-ﬂranpoﬂit dqt::)%,;?‘?opgﬁthq Sme :

& lgroponznturcadcn trigen#A BC,D
uorury- duo anguti A B,C;A C B
angulis DEF, DFE4fint
alterz{:cn. {it etiam vnum lacus a z ua-
les illos angulos inzquale vni latesi; 33
quales angulos conflituti : & ponatur la-
tus B C, maius latere E F. Dicoquod &
:hoc:moda angulus BAC;. xqualis ac fulu
-sus angulo EDE . Ponatir eatm Jageri {5
gquale lacus B H, vel bafis BH, bai E F
zqualis: & per punftum H ; ducatur re
Gz CA zqujdiftans rcda L. ‘Quoniam
awunc reétz CA, HL, fun é zquadxﬂantes
& in cas mc:dn re&a B ; idcirco, anou-
. |

|
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Ius BHL, én gulo B C A eft zqualis : fed
anguluscBC AL.angulo EBD, et 2qualis,
quare & angulus BH L, angulo ED F ¢~

i aliseric . Per: eadem demonfirgbitur;

o z:dd angulus-BIH, 2ngulo'B A C fic =-

w qualis. Verum angulus B L H,angulo E

da DF, eft zquals i Eic 3git0r egarpangu-

w  Ius BAC, angulo EDF zqualis .
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b Finis libri Quarti »
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GEOMETRIE
Liber Quintus .

COP VS huius quinti libri

~

ortionum,& rationum. & cft
Kic liber commuais Geome-
triz 8¢ Ardrithmeticz, & Mu-
fice : & vt yno dicaty verbo, totius;ma-
themacice fciencge. Quzenim in hoc li-
bro demonttrantut , non folum conuenidt

’,

ELEMENTORVM

’t eft : pracepta tradere pro-

geometricis theoremacibus : fed omnibus A

1)s » que Mathematicz fubiacent difcipli~
nz , vt antea diGtum eft. atque hic eft fco~

pus huius libri .
Quijdam vero aiunt, hunc librum, eiuf-
gpe dodtrinam ab Eudoxo inuentam tra-
itamque effe : qui Platonis fuic prece-
ptor. Cum itaque fcopus eius fit tractare
doltrinam proportionum : & proportio
fit racionum habitudo : Idcirco primo lo-

~ )
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co neceffum eR fcire : quz & Quales fint

‘rationes . quia prius fimplicia quam com-
-pofita cognofcere conuenit.

- Quando itaque quedaminter fe compa-
rantur,exempli %;ztia,duz magnitudines :
tii nominatur iftz dux magnitudines ter-
mini , differentia vero; qua inter fe vna ab
alteradiffere ; interuallum feu diftantiao:

‘comparatio denique vaius magnitudinis

ad alteram magnitudinem habitudo,quani
veteres  appellarnnt rationem . peliremo
somparationei: aut habitudinem fimilis
tudine quadam factam, huius rationis, ad
alteram ratiortem, appellar@t analogicam
proportioneni , & proportional taremi,
ne fcilicet ve hac'magmrudo,ad hanc ma-
guitudinem conferatur: fed ve hac ratio
«ad hanc rationem. et
Ipfa quoque comparatio , ratio dicitur:
effe rationis. V't fi fuerinc duz-linez recte,
uatum- aleera- ad alteram dupldm ha-
¢at rationém: quadraw defcriptii 4 reCta:
duplam tationem haberce , dicetiry-habe~-
re rationem quadrupiam, ad:-quadratum-
ab altera recta defcriptum , quam habeat-
maior re€ta, ad minorem re€tam. Nam_s*
quz lobgiwudine funt dupla. potentia funt
?mdru 2,cum nagxc ratio quadratorum,
it quadrupla:& reCtarum ratiodupla erit.
atqshac ratio nominacur rationis ratio.fed
eft illa ratio,qua ad quantitatem pertinet.
P N 4 Du-
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Duplex enim eft ratio; vna dighitatis &
excellentiz, alterg. vero gnaatitatis. [Di-
gnitatis quidemy rasie nullam habet- fpe-
ciem o Euz nebis vfui efle in bac do@rina
pofiit; fed ratio quantitatss eft quintiplex,

fic, Multiplex . vt}§. ad 3. fuporpartivula- -

ris vt 4. ad-3. Superpartiens vt 5. ad 3.
atque hz treg fung fipplices: exX quibus
Muldiplexeit imphicior quam reliqu. re-
Jiquz ex duafpm funt compofitione. Mui-
tiplex fuperparticularis, . ve 7. ad 3. &
mulu;fh:x fuperpaticos vt §.3d 3. Hypo-
logi dicungur, minores rationes ad 1paio-
aes . Projogi vero, maiores ad mingres ..
Sciendum etram ¢ft: quod hig liber in_
duas fic dinifus parees: & contineae in fe
Rruna ﬁars fimplicium rationum dofiri-
nam . hoc eft doctriam multiplicium ., .
fecunda pars vnjueefalem de omnibus ra-
tjonibus praceptionem;, Negefle enim efiy
¥t ip pmai g explicands, agtecedat,wg din
&Gum cft,priore joco fimuplicium do@tina 3
arqac codem.modo quo liber fue dmtifus.
i » etiam definjejones fung diuig . Nam,
lefinitiones pripis ; de partibus & mul~-
tiplicibus loquuntur : fequentes veso vii-
nerfalem habeuc omniuw racionum explis,
CAtionem., S
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DEFINITIONES. :

F Ari of . Vulgnis appeliac partem’; id
X' ‘quodminuy ¢fhin vaaquaque eiufdonn
?)“ecieife. vt it narmeris 3. eit parsde§.
cd Geonretra partem appellat ' cam ma-
gnituditiem’; qux equaliter vhetiour , mas
gnitudinein maiotem. hoc ey quando fa-
¢ta dimenfiotie aue divifione ;' id quod rer
liniquitur fuerit xquale ei quod alterit me-
titur, fed fi contingat; vt quod poft factam
ditifionpm (vt vocant Legiftici ) aliguid
fuperficcum minus non erit.pars,fed par+
gesivt in numeris 3.mecicur quidé s.fed-fa~
¢ta dinifione ;relivuitur 2."qui’ nusperus
#qualis pan eft 3. Vnde etiam 3. non funt
pars 5. fed partes. nempe quinz partes.
" Ratiesff . Addidic,ratioeft : vt indica~ -
revhabitudinem poftea dvarum magnitu-
dinufy vt diftinguerer has ab alijs quan~
citatis fpeciobus . Praiterea; einfdem genc-
ris}‘)muis forfican lineam - cum - fuper»
ficid-conformee. quiahaic .inter f{enon funt
preportionaliz. Tandem addir, fecundum
qu#ntitatem . ) vt feiungeret has , ab in-
finitis - magnitudinibus : - .quia quantitatis
tontinuz ;termiuus et Pelicores; & quan-
titatls -difcreee , ' terminys sefls Poforss:
N difcreea geantitay - noa'ef magnitu-
do s;&dﬁﬂdﬂo .‘-ﬁolkcmo:tﬁ:d aﬁdih
Wi § ali-
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aliqua habitudo. ) Sunt enim vt antea di- '
Ctum eft quinque Ipeciashabititdinis

'\ Eivd Agter  cintd
+ Einfdem generss ; Dicit, einldqm generis
efle debere, proptereaquod €2, qu -eiufy
dem generis non funt; Aunquam rationen
aliquam inter! fe habent-. Nequeenim }i-
nca:ad planam fuperficiem : neque plana
fuperficies, ad fokhdumpsationem aliquam
habere poteft. fed linea ad lineam, fuper-
ficies asd fuperficiem : & fupesficies plana
ad planam fupesficiem, ; ., + = .
- Magnitudinaerm . Adiccit hoc explicao~
. nis ergo, & dultinctionis gratia ; vt exclu-
deret ¢as; qug habitudinera-quidem -inter
fe habent : fd non camiqug fecundum
magmendinémiconfideragur., v&. pater ad
. filium,.dominus ad feruym-, amicus,ad
amicunt , dextrum ad finiftrum (digitur e-
~t1am alia habitdo . effe fecundum id quo
«quis haber, aut deficit, vel non haber .
* Rationtrs babere , In numeris quidgm,_,
omms ratiq numerdram, habet quantitaé
qua cffari potoft : _&d s magnitudinibus
‘eft racioaliqud ; :que non. potelt exprami
per numerum ; :Sunt aum gqexdam quz
non.nifi folo quém habeirt intes fe. exceflu
cognofcuntur, quantitas vero exceflus, eft
ircognita i atque hze dicuneur habery ra~
‘tionegmexeeflin: nog autom cam ragionera
‘quam lalstonmerys ad fumemm. ideq-
-:ln Y Que
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>que addidit in definitione rationis ma-

gnitudioum: fi fecundum quancitatem .. )
quia ratio.offabilis ,. fit fecundum magnir
tudinem ', & feeundumn mulditudinem. nee
que vero femper. & omnina confequjtur ,

?uod. ratio fecundum ftguantitatcm s etiam
1

v effabilis . Quare pattquam vniuer(aliter
definiuifier, quenam:maguitudines rasig-
nem inter fe habeant:. & cuiufmodi ille
eflen : addidit; qua muleiplicarz fefe mu-
tuo excedere poffune. hoc omnibus appli-
care potelt effabilibus quas, ratianalgs. vo-

cant . ) & incflabilibus feu irrationalibus.

qualis eft quadrati diametar. in rationali-
bus rationtbus.quidesi diameter ad latusx
efl irragionalis. fcd incexceflus ratione ,
habet rationé eam, quam habet:maius ad
minus & ficri poteft, vt latus muleiplica-
tum aliquando excedat diameerum-.

. Im eadess rarinwe . Siquis per numeros
welit cxplicare diluciditatis gratia, qua
nam satuonem inter fe haberedicantur: id
facere poteritbocmodo. 1 -

- Sipt quamor nobis numeri propofiti:&
fcirecupimus : veeum in eadem fint ratio-
ne, primus adfecundum. & tertius ad
quartum : an varo_habeant maiorem ra-
tionem primus 2d fecundum.quam tertius

- ad-quartum: as vero minorem.. Mulzipli-

otntuy tesuins 84 quartus intar fe: ita ve
spuzex,ndnplmu&m g numeriy fipe
4.\ .‘ 6

intor
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inter {e @quales,” Peflea multiplicentur
primus in quareum , & . fecundus in: ter-
tivlli. Quud-fi huhcnumeriex mulnplica-
tione ' primi in- fecundum fidrine zqua-
les »dicemns in:eadeny’ ratione effe-y pri~
mum ad' {ecundwmn , & fecundum ad ter-
thuin. ' Quod/fivero numerus.ex multipli-
catiore primg fuerit ymaior numeio ex mul
wéplicatione fecundi:: wem dicemus maio=
reny habererationem , numerum priuum
ad’ fecundum ', ‘quam- habeae tervius ad
quartum . fa1.varo numeris cx: multipli-
€ationg pritniyficritdainor. quim nume-
rus ex maltipticatione fecunds ; tum. mi>
notem rationenchabere: dicetur : primus
ad fecadum; quam habeat tertius mrqluar-
tina . :Exempli gratia ponantur in cadem
ratione efle hi numeri. 32, 6.8+ 4. Mul-
 tiplicentur:interfe tertius & quartus. 8. &
4. fient 32. & fimili modo. multiplicetur
© primus 13.in fecunium 6 fiuns 438 muole
tiplicetur. fecundus ; 6. in tertium 8. flung~
ctiam 48. Manifeftum ergd: off: quad fint
in eadem rationc. 13..ad 6;& .. ad 4
Nuoac fumamus alios numeros, it3 ¥ pri-
mus maiorem rationem habeac ad fecun-
dum , quam tertius.ad quartwn 8 fint.hi.
10.4. 6.3 . Multiplicenttr inter fq 6. 8¢ 3
fiunt 18. 8 3. in' 6. fiuns etiam, 18. :
mul_viplidetmr 50..& B fillnt; 30; . 8c by
tiplicentur 4. & flungagl Jitergo. may
.. \9 i n
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nifeftum quod 16. ad ». maiorem habeant
rationem, quam 6. ad 3. : .

.Denique fumainus aljos numeros , vt
rilus ad fecundum minorem rationem.»

habeat, quam tertius ad quartum. & fint
‘hi numeri.12.7. 18. in 9. nunc mulupli-
centur 18, in 1 fiunt 163, & .rurfus 9.in
18. fiint 162. poftea 1a. in 9. multiplicen-
wur fiunt-108. & 7. in 18, flunt 116, & fi
apertum atque muanifeftum , quod primus
ad fecundnm minorem rationesy habeat,
quam tertius ad quartum . }
< Quando wero sres magnitudines fusrint proy
payvionales . Non dicitquod duz zationes
Jint wnius:duplz. & hoc quidem effes : fed
‘qued ratio quz fit ex dwabus: fit dupla, vt
B4.24¢1 9.3.1. quia in prioribus pumeris
duz rationes dnplz , funt continuz quam
sationem habet 8. ad 4.cam habet 4. ad 2.
fed 8. ad 2. vel primus ad sertium:, non_s
dabet duplam rationem,- quam habuit ad -
2. hoceft fecundum : fed-bis dupiam, hoc.
eft quam habee primus ad fecundum , &
guam habet fecundusad testium. )
- Simgli racione fit in triplis 9.3.1. Namr
9. ad 3. habet rationem triplam : & 3.ad:
1. codera modo triplam. fed 9. ad 1- diciw
tur bis habere racionem,quam habet ad 3.:
- figeidenm intex: -9, 3. 8 1. funt duz triple
sasones. Idemin alijs fentiédum. eft. Atg>
ficfohaben,f eses fucrjnv magnitudioes.. 1
i Q]'od
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. Quod. fi vero fuerint quatuor magni-
tudmes, tum prima ad quartam-triplica-
tam habebit tationem : quam habet ad fe-
cundam. quia inter nuMeros quatuor in
eadem rarionc exiftentes,. funt tres ezdem
rationes . atque eam ob .caufam - dicicur
prima ad quartam habene ter cam _ratio-
nem, quam haberad: fecundam. hac eft
triplicatam. .- o .
Compofitio rationis . Recentiores hanc
addiderunt definitionem. non -enim voum
& idem eft, compofitio magnitudinum, &
“eompofitio rationum . Nam hic quidem
antectdens compofitum confequents , ma-
gnitudo inquam cum magnitudine. wm_,
tota fier magnitdo. fata & compafita:ex
magoitudinibus , quz etiam erit zqualis
magnitudinibus, ex quibus ipfa eft falta_,
& compofita.. Verum rationum compo-
fitio,. aliam facit rationem: quemadmo-
dum etiam in fequenti libro dicit , Ratio

ex rationibiis compofita effé dicitur8c.

- Sed ficut ego in antiquis legi Itbiis,hac
compofitionem vocarunt Synchenmsi logam :
fic ceenim in inféquentibus theorematibus
Joquitur Euclides,: 8 vocat Sywben #i. ni-
hilominus tamen ctiam hac. ratione ex
Symthemes intclligitur Symtbefis . . .. .-

« Exiftimo tamen melius effe,fi quis dicat
efle Syrishefin compofitionem terminarums
nON-ARICM SAUONNM . VOCO Autem. Kitrns

. gex-
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teiminos ; ipfas propofitas magnitudines :
ROR auten ﬁft;tudix‘xem ipfam,quam inter
fahabent. . - .

- Simili modo & diuifio . Non, vt fic di~

cam, inteHigiour rationis diuifio effe : du- -
plz in fefqmialteram & fefquitertiam : aut
wiple ih fefqui alteram & duplam: fed
magnicudionm dipifio . . Nam exceflus an-
tecedentis ‘ad. confequentem 5 confidera-

" airad confequenters . i .

- Pertwrbata.vt (8. 4. 1. ) vt 8. 2d 4. fic
:;!ad.s,, &vyt4.ad 1. (246 3.) fic 24,
6. ! .

- .PROPOSITIONES.
.. -PROPOSITIOIL

P Rima magnitndo . Boctheorema eft in
L demonftrationem affumprum, definj-
tionis fuperioris in qua docuit, quz ma-
gnitudings, in eadem fint ratione . vbi fic
snquic: Tn-eadé€ fatione magnitudines effe
dicuntur:quando-zquemnlfiplices magni-
wudines primg & textix,hoc cft dantecedens
tiil,zque multiplicibus fecundz & quarez,
hoc eft cofequentiii.vel fimul fuerint gqua.
des ; vel fimul eas excedunt , & ijs maiores
funt;vel fimul deficiiic, & ijs minoses funt.
Qyﬁod anté & iplz cit illis eandemrationeé
habeit: id hoc in theoremate demoottrac.,
- e his vezo nullam ab initio mentio-
N nen,
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nem fecit : quia‘non petuit dicere s illas
magnitudines in cadem fatione efte ' qua-
rum 2quemultiplices magnitudines in éa-
dem funt ravione ¢ prfertim cum illud 3p-
fim nos inucftigemus : quidngm-illud: fity
Efle in eadem ratiotie. Cum itaque ab infs
110 dixiffee : Simul excedere , fimulideficas
e, fimul 2quales effe : demonftrat in hoc
rheoremate : quodetiam in cadem fint ras
aone . Itave manifelté appareat definitio
snagnitudinym in cadem ratione exiften-
tivm talis efle. Quando primz. & tertiz
magnitudinis zqualiter multiplices mar
gntudines, ad. fecundz & quarty 2qua-
ixrer multiplices magritudines candem.
habuerint rationem.JJemonftrat ¥ero illas
magnitudines in eadem ratione efle , per
hoc theorema & per conuerfunr, - L 7

1. ) : .
PROPOSITIO VI. ...

) . . it JEETTE & G S
S T dun magnitadines.; Non propofitum
eft in hoc theosemate demonftrases 3
quod fi 4 multiglimBHS‘nuyltipligia aufer
rantur * tum religua magaicudo vel eric ¢+
vjualis , vel muitiplex: hoc enim per fecft
manifeftum. fed quod fi duz magnitudined
ita fevs ditum eft habeant, fi-reliqua prio.
115 multiplex <ft , & alteraaleerius muly>
plex-erix: fin wgualis;-ve fi quairupls fues
Tint ;- & wiple exambabus fuerind addla-

AN . [ 7 2
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ek : tiwh 2qualés erunt ambe ijs » quz poft
fattam eriple fubtra&tionem fuerunt reli-
€ : finfuerine duplz , tum carundem_s
duplz ctiametmicS = . T

PROPOSITIO VIIL

l Nequalibus magnundivibus. In ipfo des

.4 monftrationis contextu. prope eum.
locum vbi hzc funt verba , conclufionis .
uare A B ad C maiorem rationem 8¢c.)
Sunt hoc in loco quatuor magnitudines :
gima quidem A B, feeunda C; terua , A
quarea C : quia C bis fumitur : pro fe-
cunda & pro quarta; aequi primasiulti-
plex-eft E D , fecunde vero C, multiplex
eft FG: tertiz etiam A,multiplexeft E.Ad
hzcE D, primz A B: eft maior quam fi¢
FG. quemagnitudo FG, eft multiplex
focund® magniaidinis C,& magwitudo E;
muitiplex textiz magnitudinis A ‘cft mi-
nor maghitudine FG, qu¢ FG magnitudo
eft multiplex quarwe:maguitudibis :C.
Quoniam nuac primz magnitudinis . mul-
tiplex , maior eft fecunda’ magnitudinis
nmltiplici : & tertiz magnitudinis multi-
plex non fic maior multiplici quarte ma-
gnitudinis : idcirco magujtudo A B, ad
magnitmdinem]C 4 malofem racionem ha-
bet: quam magnijtudo A; 3d ipfam C ma-
gmtudinem. f‘er definitionem que dicic .

' vans

T \J
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" Quando vero zque multxplncxa. & quz fe-
quuneur .

PROPOSITIO XVI. .

1 quatuor magnisndines'. Hoc in loco
S mentioné facit Enallax permutacz ra-
sionis.& manifefté patet, quod & catera-
ram facit métione Symehen 1i,anafirepfansi,
& amapalin, & d1 ifu,&inordinatze propor-
tione, atque ordmatz .

PROPOSITIO XVII

I, megmmdmu compofiza. Hici mmum
~facit Dieluonti, & [ynthantiy & avatre-
fmn s & anapalin , & &3 ifu in propor=

tlone inordinara , & ordmata .
Veruntamen huius cheorematis Jemma
eft, theorema pracedens vel Esaltux. fis
e\m & 29, theosema , theorematis 11 fen
& ifi in proportione perturbata: & 33. fis

miki modo 2 3. lcmma elt. - - ;

H
HVE

Finis libri q:mm Elememarnm
~ Geometria Enclidis.



4
=
]
{

e T

- ‘“\ , ",i.\ﬂ 307
EVCLIDIS

ELEMENTORVM -
GEOMETRIA
. Liber Sextws.

‘a4

- ,b.izjuurzlo.zv‘zs.
e WM

LY :xc.szocdg Sawra fune. Si

sl in figuris latera fuerine pro-
Y portioralia cum omnino reci~
*A| proca erunt,fed non vicenerfa
. M quz latera reciproca habent,
illarum etiam latera proportionalia funs.,
fimpliciter: nifi ¢giam fuering zqualinm_»
angulocum figurz , - '

" PROPOSITIOXL

Atisr ducbus. Arhithmeticz vero fe-.

- dium-termioym proportionalem in
feipfum muttiplicatum., dinides antece~
dentem, hec ctg primam reétam: & guotus

. Buwmerus, erit tertius pr_opor_:ionalisR-
. P

S . e
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PRAPASETIO X111

D Atis tyibus ;-Athithmytiod-fecun-
L danrin ceftiam multiplicabis:8z'per

primam diuides productam. & quotus qui -

crit numenis , erit quarta'reéta propor-
zonalis . . )

PROPOSITIO XIIL
[ s dusbs rtic . Athithmetice fic
1nuenies, mediam' propostionalem .
¥'xeremas in fe multiplica, & numeri pro-
«Juéti, lume latus quadrazum : fige fic ra-
sionalefine irrationale: & habebis medjam
proportionalem ». ~°

PROPOSITIO XIV. -

P Aralldogramma . Tlla quidem paral<
- lelogramma,qua habent vniim angu~
lum vai angulo zqualem ¢ : & 'reliquos re-
liquis @quales habene: alterum alteri: om-
nino vniuer{aliter fint'zquiangula.verum
hoc in loco propeer illam comparatio-
rfem Jaterum vaum-angulum  consigens
tium : dicie quze habent vaum angnlum .,
viniangulo ¢qualem : fed trigona fic fe.
uon habent . Fieri enim poteft,-¥¢ trigona
aqualiz; vnugt angnlum vai aigulo quua-'
Cet dem

- e i BT e
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| &=m habeantiweruntamen non habeanc ro.

liquos:reliquis zquales wt per omnia fint
tgona gquigpgmla, o L

Coiw P.RQBO’\S-II’IO XvV.
B PR S SO ‘\ K T~ o . .
- A’ Bgnalin srigonk qus babent . Trigonis
A zqmanil:hs.l‘;lzm eoumﬁ L
emniz lacekz habeane proportionalia: -{fed
noaxuod finc ratione regiproca s (Lrigo-
pisvern aqualibus , & vaum [atps, yni
ateri zqunle habentibus , aceidis:. quod
fatera dife. ommia reqiprocas:guya datns la~
teni et zquale : alecrum aleers;, & ratio. =~
qualisatzgcotuargitwr ad feipiam  shoc cft
ratio queg fumicur ex antecedents §¢; 6o0-
fequente , cadem eft & indifferens . Itave
qu¢dam trigona tantum latera habeant
ﬂroportiona.'ia : quadam vero trigona.s
abeant latera reciproca : denique non-
nulla trigona habeant latera proportio-
nalia 8 reciproga . Sunt futem priora_s
uidem trigona , qliz zqulangula quidem
une : fed non zqualia. {ecundaria vero,
quz gqualia quidem funt trigona,& vhum
angulum, vni angulo habent zqualeny: ve-
som non funt @quangula . Catera vero
prater hzc trigona , fune & zqualia & z-
quiangula . -
Quod autem fiat trigona zqualia, &
voum angulumyni angulo zqualem Aa-
IR N en-
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bentia : -ita tamen ve non finr - xqd)

1a: id inquam masifeftum eft ¢x; numeris

quos in fchemate & ﬁgura progofuimps.-

Quoniam e-
- Hinrtrigoni qui
, dem BEG,duo
: z i ?M)BEQEG
' : a ans intex’ @ ¢-
o ‘ E ¢ quzha... 18333-
guli ad barm emfdemmgom fune inter
¢quales . Preterea in trigote ABG: cum
duolatera BA, BC fint s < eugm
anguli ad bafim funt in .. Vaxde fe-
uitur quod: BEG trigonium,tion fic

e A B C trigono. X quod u;: demon-

‘ﬂrandum ot

————
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. In Euclidis Elementorum
Lo “:@93‘.‘,5‘{&?;:‘:‘3;;;}
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e beﬁmtt.gne;‘ Geometrie ,:, des
5223 EOMETRIA cft {Gientia ma-
-gnitudinam , 8 eagum fennne
qua his: accidunt. Elementa
® véro infcribuntur Geometrig,
_ ' quia nobis -fuppeditant prin-
cipia difcipline machematice.Aliter Geo-
metria eft feientia, que vesfatur circas
uantitatem continuam , que nullum per
e habet motm : quz etiam dimenfionem
inuenit longitudinis , latitudinis , & pro-
‘funditatis, per fyllogifti¢as demontftratio.
_ nes, fattas ex axiomatibus,tententijs com-
- munibus, & ceteris his. fimilibus demon~
~ ftrandi rationibus.. - B

‘ | e
1 i ' VARIA
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MISCELLANEA

AD GEOMETRIE

‘Cognitiontm’neceffatia ab
1fasco Monils-collecta «

, %OMBTR{IA,, ab -_i{gt\i_ti% hzzl.)
g Aegyptijsianenta eft s’
&) les %efo Milefius, primus fuit
al B qui in Greciam hancTranttn. ;
=20 |ic difciplinam : Ep@?l'hale—
sem vero Mamertius  Stefichor: poege |,
frater, & Hippias Elzus hane-excolue- |
Tune fciemtiam.poft quos fubfequubiiseft |
Pythagoras : qui. paulo-altius cum con-
fiderafiec huius {cientiz prinsipia : omnia
theoremata ab{que materia , & intelleCtu ]
folo atque abftralle periuftxauic . Pytha-}
goram Anaxagoras & Plato funt fequu-
«1.& Oenopolis Afiaticus, Theodorus Cy-
renaicus , & Hippocraces: qui .anteceflic
Platonem :: Leodamas Thatss 5 & At-,
chytas Tarentinus , Thegterus Athenien~ .
{is, Eudoxus Cnidius , qui tribus propor-
tionalibus , alias tres proportiog‘;ées ad- |
; 1e s
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didie> & 1wt w0 dicani verbo, quamplisri-

mi alij podt Thaletem extiterunt in Greg-

ciz Geametr¢: intes quos 8 Fuclides fuit

f quiklomenta confcripfit Geemetrig: non
sonltis ponis: ivriior, ijs s quos: enumeraui ..

.~ Vikroenim-terapare primi- Peolemei ; it
- vt iunionquidem frPlatone ; fed prior ¢-

- -wateipfo Eratofthene 85 Archimede: qui

dug.yne codemque vi¥erunt {gcula.

+. Dicimns -etjam; qued hog nomen Ma-
themadieg s & maghématicarum difcipli-
-namm’; adaitqo his feisatijs fit: datum_s.<
Qinia omaisunathelis: ¢, Anamnefis, hoc

" effiirecardario’: ;nom sxterné menti & ra+
 tioniaceedens: fituti imaginationes fuits
g ?tu? ah rebus fenfilibus .imprimunwr no~
. dins mﬁtationibus : neque etizm acceflo-
ria quod fine: ficuti qua in opinionibus
~ homupum verfantur .. fed tales funt , quz.
. cum eX ijs,quz appareit excitantip: 8¢ in-,
" teyne abipfa ratione in feipfam conyerfas
. fequndum fpecies propofita fune s atques.
| peiore: oo ipia (Cientia hee alfumicin_
. feiplams  qamuis non, in; aftum egs per
feipfas-progducae {cienias : Aquidem om-
us mogis {ubftantialiter & occulee has

in fe'continget. tum vero has profert fcien-
tias . quangdo 1mpedimenta guz 4 fenfibus
© otiunwur aufert: guid:fenfus copulant r2-,
i tionem hominis cii rebus pargihbus: ima-. .
' " giaatjeacs auém sandem coniungunt fas-

. oo T Q nals
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314 - Ifaaci Momkchi .
malibus motisis : desigheccupiditdees inye
plicant rationem:bominisis ¥icg adfetibui
obnoxiam. omneweropartibile s impedie
conuerfionemcan: tin fipfam, 8in -
vynum punctum A riftotelesenimguo: :
in loco digie: qued qui>goncemiuntfu+
dia.macheniatica , moir guftavine iwcandas
illas voluptates.; quasex his percipgmus:
fludijs . Plato etiam dicir, eraticany |
difarplinam pargave yentem noftram < &
ita informare , vt'ad qu¢nisabfirfiora, |
percipienda habilis dequeidonea fits we- |
ruvh mathomata vecedtint ‘quidem ab . ilig
imparubili & diuina paeura : fed egcellé- |
tiora fune quam pareibilis illa fit rerum |
effentia.:poit metitom ipfam, -qua filpre- |
mum tenet looum , fecundaris éffe mathe- |
mata : fed perfectiora , cerciora) & purio-
ra.efle, quam fine , que-Opihionibus homi- /
num coghofcantar . il T L ‘
- Digidunt Phitofophi: fofenciath duphis’
citer : #n o que Rully veirar fiypothesz
& inaleerin lilm hypothefi -weitwy = prict |
ma ilarqug nalid veieur Aypodefi oiisy, v |
aine; que miuerlarmm wﬂlmmgmhné ;
nem in fe habet : & quarwiyuead boniy 8
fumme omnium rerum cauig comprehon..
fionem afcendic © Tz edaht fnery exire~
mum propofitam ‘habet? ipfanimet fua
mumbonumys - . -E .. el e
~“Altera v4s0; vt Philofophi docone:; o
ST - .. h quq ~
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que certa & definita habet principia, €x
quibus demontirat ca. quz principia fe-
quumntur: neque ad principium , fed ad fi-
nem progreditur. Cum icaque & ipfa_s
machemarica fcientia veatar hypothefi-
bus : idcirco inferior eft fitmma ilta fcien-
%2 , quze nullis vtizur.z'pmheﬁbus,& om-

. nium eft pecfetifiima fofentia. fiquidem..,

vaa tantum oft vera &vcffentialis {cientia
rerum s per quam.osnia quafunt & exi-
Runt, comprehendimus: & 4 qua omnium
seliquarum foientiarum  priocapia dedu-
cuacur ; it’ vt alijs quidem propiora quz
funt commuicet: 2lifs voro remosiora. .
Sicuti vero.méns fuperdc rasionem homi= |
nis , & farfumductt principia , atque ex
feipfa ravionent hominzs pergdt : ita quo-
que Apodeictica purifsima philofophiz
ars exiftens, proxame fuperat mathemata
in fo comprehendit viiserfhrum rerum
mathematicarum folutionem. feu doltri-
pam. omoes etiam poventias feu faculeates
quas habet perficiendi:, iudicandi & in-
reliigendi » varijs & multiplicibus ma-.
thematiois icientijs participat atque com-,
municat . Analytivam' intelligo - fatulta-
tem, & dindoniam, definitoriam , & apo-
deadicam 5 quibus facultatibas praeunci-
bus mathemasica, quafi du@a , & inuenit
nonaulla per anglyfim ac fynthefim ., &
diwGonjbus factis qazdafmccc-n{cr.&de-
b ’ 2

“fini,



T TR s BT el .st.uevag

s

316  Ifasci Monachi '
finicionibus explicat .- & demontftrationi~
bus , qua in queftione erant propofitay
confirmat, dum has de quibus loquor me-
thodos, rebus fibi fubiectis recte & bona
ratione accommodat: - . . '
"~ Scopus vero huiys Feomem‘cginﬁitu—.'
tionis clementaris duplexeft : alterenim |
res fubieétas, de quibus dottrina_inftitui~ |
tur, refpicic: aleer vero ipfum difcentem .
Quod fi enim res fubi ‘intueri veli- -
mus »dicemus, geometram , omnem . ‘
_geometricam doctrinam inftiemiffe propter
mundi figuras, quas Corpexa regmiarias
vilgo vocant * quibus mundus confiftere -
dicreur ; incipitenim d fimplicibus , & fis
nem facit in conflitutione quingue corpo-'
rum regularium . atque fingulaquidem s
feorfim'defcribat : *nihilominus tamien fub
finem oninia hgc vai inferibic {phere 5 &

: quag inter 1{3 rationem ‘!IQC-. haccnn] dm:,:d,c-,

- monftrac. Ideoque incfingulis libris quix
dam cxi[ﬁmaru:% sfeo zmﬁm€gh :
lovum ad muadum referendos pffe. camgs
ob-caufam: ;-yeilitatem quam ad :contem-
plationem . vniverfitatis confequendan_y
preftant, conferipferune, 7 <o n
- Ad-difcentem quod attinee : dicimus

\ fcopum Elementorum efle: vt hanc
clementarer do&rinam ratio difcentis re-
de & abfolycé: informetur ;. & imbuacur
in his,ve co pexfpicacius vhjuer{zigeomes

« S trie
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tri doftrinam intueri poffit , 8 adfequi
quz in hac {ciétia funt abftrufiflima. Nam

ui ab his elements , difcendi initium_
aciunt : ctiam alias pdrtes huias [cientiz
cognofcere poterunt.

Nasmin his eraduneur, & colleta funt
principaliflima & fimpliciflima theorema.
ta, & primis hypothefibus maxime cogna-
wa: atgue ratione bona, conuenientigue
modo difpofita & diftincta : Neque ctiam

_ fieri potelt , ve abfque his, variam ac nu:i-

tiphicem caterarum rerunigeometricarum
cognitionem,percipere poihmus. fiquidem
reliquarum rerum geometricg demonftra- .
tiones , his veauntur tanquam manifeftiiti-
uis; & ab his tanquam iam notis, ordiun~

--tur fuas demonftrationes, Atque ex his

nunc patet , quod fcopus horum elemeti-
torump?'ltAifccntem informare in his pri<

mis elementis : vt vniuerfam geometrig

doétrinam fibi comparace poflit: & vt di-
flinCtas mundanarum figurarum confticue
tiones tradat.

Sed vt aliquid queramus de infcriptio-
ne, neceflum erit: elementasis vnde dica-
wur doctrina , & elementum: vade etiam
elementares libri dicuntur . Sciendum ita-
que, quod elementa dicantur ea , quarum
contemplatio diffufa eft per reliqua fcien-
tig fubiecta : & ueceffaria funt ad illorum
fubizCtorum perecprionem confequédam :

' ' O3 & per
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318  Ifaaci Monachi )
& per quaz nos dubiz, qux in his xcct-
dunt , foluere poffumus-. Quemadmo-
dum enim in grammaticis funt principia
prima & fimplicifima ;' & indivifibilia 5
vevocantur elementa : hoc eft litere, &
. fyltabz. ex quibus omnis diétio, & amnis
confiat oratto : ita quoque totius geomme

triz funt quadam primacia & anteceden- |

tia theoremata,, qua principiorum inflar
funt refpe¢tu infequentinm-.

Menzclipus autam dieit, quod elemen-
tum duplicicer fumatur: id-enim quod cé~ -
firmat & demonitracaliud : dicitur effe
€lzmentum eius quod confirmatur. vt pri-
mum problema Euchidis, fecundi elemen~

-tum effe dicieur: & guartum quinti. Deia.
de eyam-diciyir -elementum effe id quod
fimplex.eft: 8 in quodid quod compofi-
tim eft , dintdioss . Hoo fane tantum ijs
conuenit, quz.folumumeda funt emnium:
maxime primis pingipiis proxima. ficuti
poftulata & axiomara, func elementa s

- theorematum . Juxta hanc vero-elementi
figuificationem , etiam Euclidis-elenenta
fumi poflunt , & fic-etiam funt conleripea:
& diftincta ab alijs geometrig feriptis: &
parum geametrie , pagum {tereometrie
clementa dicuntur efic . eodem etiam mo-.
do jo Arhithmeticis elementa nunierorum
extant: vt & multi fugrunt quiaitronomi-
ca elumenta couferipferunt.

: ' Difi-

.

i
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. .Difficile.vere ¢ft.deletum facere'pro-
pofitionum;elemengarium: & illas rite di~

-fponexe, & %bus reliquae dependeant, &

in.quas refoluintis catenz propofitiones
Specieni quoqué elemensorum habét pro-

. pofitiones : quz-aliqiia vique fuam exten-

duntvim : & fimplicitatem in fe _habeng
arque facilitacem. non antem vtelementa,
ita & .hz propofitinues ad yniuerfam fcié-
tiam y eandem habenc vuilitatem & necel.
fitatem fimplicesn, apettasm, & facilem”.,
vt clementa. -Demgue propofitioncs, qua
neque longe largque diffufam habent co-
guitionem ; neque adeo dilucidam & per-
fpicuam habent explicationerp : tales vag;
clementages . funt ,propo’ﬁtiqng? > 1EQuUes
elemecarorum fpeciens dabent.,. - . &
- ,Sumt auntem geomeesix privicipia , Defia
ditiones, Poftulata,8c Axiemarta. que qui=
dem inter {& differunt. Quandocung; enim
id-quod pwincipij loco fumisur: & difcenti
notum ek s & per fe fidem Facit: talis pro-
pofitio mquamappellatur axioma.vr.Quge
eidem funt xqualia, euam inter fe fupt z-
qualia , :& qua fequuntur axiomata . quz
ctiam commauacs appel r fentennz..
propeerea quod ommebus’ feré hominibus
euam: imperitis’, eiufmddi propofitionss
cognitzfint 1 nec vila.indigeye demon-
firatione, o

Quandovero is qui. p:opo-ﬁc‘ionzm ay-

4, 1:
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320 _ Ifaaci Meiachi
&it, fidem ei noit habet; eamque per fe .
nihilominus tamen finuzt itlamieffe, ponit:
8¢ dogenti concediteam : itayenon quz-
rat demontilrationem alicuiug accidentis:
quod res de qua eft quaflio aceidere pof-
fit : talis propofitio, appellatur Definitio, |
- vt fi dicam cireulum efle-figuram planam, |
& reliqua qug fe«}uunmrsncqucéku’m com~
muni hotione ablque praceptione. & ins
fiitutione hoc prius {cinimus; veruntamen
cum definritionem hane circuli audimns ,
coircedimus -eam abfque vila adhibita de-
monltratione, eadem citin cgteris defini- -
tiontbus ratio» . . - )

Cum vero fimili, ve ante dictum eft, ra-
tione , is qui propofitionem aliquam au-
dit , comnuni ratrong eam non inredligic.;
_nec per e fidem habst propofitia: niiido-
minus tamen ponit illam: »fflc veram 1 &
concedit eam.docenti: tum:nomett defie
nitio: fed ranum mbenmur gliquid facere,:
quod & ipfumabtqu: d:montiraunne fu-
rutur, & appellatur Adetima poftulatan ,
vel Doma dacuin, ve-pecacur 3 quouis pun-
(io, ad quoduis punctamn lineam'.retam_s
ducere. & reliqua quae-dequuntus.

Quod fi vero quissixeiit , Axiomatas
effe theoremata’ Anapodeit?a, quz demon-
ftrarinon poffint , nec debenc : . & Poftu-
lata effe problemata indémonftrabilia.s
non fonge d veritate rei aberrauerir. ve-

' rum
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, Scholia . 321
rum hxc-Ariftotelis,eft divifio. Stoici an~
tem omnes propofitiones yocant hypo-
thefeis. : :

Differunt quoque eodem modo Proble-
mata & Theorematibus: quod problema s
figurarum ortus & generationes conti-
neat: fectiones etiam & delineationes, qug

_in his fiunce : {ubductiones & additicncs ,

& veyno dicam verbo, guomodo confti-
tuantur paifiones , quz figuris accidunt,
T heoremara vero , neque ortum & genc-
rationem , neque -effe¢hionem- aliquam in
fe continent: fed tantum demonftrans, qu¢
fingulis accidant figuris . Ideogne perpe-
tuo 1n problematibus s in propofitione»
quidem ponit conftituere oportet, aut du-~
cere , aut fubtrahere. & quz his funt fimi-
lia, atque ogerationem aliquam requirunt
alicuius re1, & eftectionem. in fine autem-
fubiungit, abfque viio difcrimine Operedei
poiffe 5 _quia problematum proprium eft
facere , efficere, operari ita vt Poisfis ope-
ratio , .propria fit problematum. Verum

~ in theoremayibus in- propofitione quidem

femper ponit : hoc huic xquale eft : & al--
terum alteri quale . & hzc alijs ¢ in fine
vero indifferenter ponit Oper edes deixs
ita.vedeixis demonftratio propria fit theo-
rematum. .

. Sciendum praterea , quod in primo li-
bro primas & principaliiimas figuras 1~

. 5 &tili-
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&tilineas explitet: trigonum inguam , &
paraliclparammum.” namquee in his can~ -
quam géere continentur caufz figura-
rum ., aficiurum, erigonum, & featenum
dico, & quz ex his confticuuntur figwz ,
triconem zquilaterum , & quadracum: g
quibus fignre quamor elementorum fuam
aceeperunt conititutionemd . Nam trigo-
. piin gquifaterum,proxima. canfa eft trium
“tlementorum, ignis, aeris’; & aqux: qua-

dratum veyo terrx . L :

Vtilis crgoeft primi libri fcopesad vnis
ucrfam doétrinam , & ad Agurarum mun-
danarum contemplationem,atque ctiam
cicrentarem inftitutionem : qua diftipuli
ad percipiendam figurarum rectilinearum
deétrinam infornmutur - Diuiditur vero..
1N tres partes: primo in trigonorum genea
rationem & gontemplationem : deinde in
parallelogramsiorum eodem modo gene-
rationem & contemplatignem: tervo s
trigonorum & parailclogramnforum
comparationem & COmMmMUNIONE . .

Ad hec operz pretium eft fcire, quod
per reductionem ad impolfibile , demoh-
irrandt imquam illam viam & rationem. .2

_fmnamus id ‘quod cum quafito puguat :-

& itlud ponepdo, eoufque progrediamnr ,

donec 1n mamfetlum incidamus abfur-

dum : quo falto , per 1llud abfurdum , &
1ecru niens;hypothefim tollimus : atque
o con-

-
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confirmamus, quod ah initte.inquattione
pofitum fint . seslono L,

- Quuino fcire oparmt:quod omnes ma-
thematicg desnonfirationes,vel ex princi-.
piis fiane : vel ad principia s vt quedam in
loco Porphyrius docer.Vnde yug ex prin-
cigi;s fiunt demonBrationes: & 1ple quo-
que dupltces funt. aue anim €X communi-
bus fentencijs & axiomdcibus, atque defi-
nitienibis demanfimifones faciunt ; tane
q'aa,m.exi ifs quz per fe manifefls funt , &
hdem per: fe habeutia.: 2ot ex ijs qug iam
funt demounfirata, cerea, & afirmata, m,

~ nimeque-dubia . -

~ Rurfus,qua ad psincipia reducuntur:&:.
ipfe funtduplices : vel enim principia_s.
confirmang - vel eadem tollunt. quod i
principiagonfirmauerint: appellantr A-

nalyfeis: quibus opponunzur fynthefsis <
pqeeﬂ'enim fleri vt ratsone. bona, & conue-

fricziti modo , @ principils N -quelit inuc.
ftigationem procedendo , dementiremus ;

& hoc dicitur effefynthefis Quaverade-

monftyationes ad principia progradicn-

tes -, ipfa tollunt -privcipia ;. nominauwir

- reductiones: ad supoifibile . Quia aliquid
ex ijs, qua concefla & affrmata & per fe

manifefia fane; euertere , aut oppugnases
conamur hac demonttrandi grione, ™ =
-" Vesum hac demonflrandi ratio ,* kabet
etiam fyllogiimum : qui temen non id m.
C G ¢ f,

B e
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324  Ifaaci Monachi .
eft, quiin analyfi fuit ; fiquidem inredu--
¢tione ad impotlibile , copula fic per fecii-
dum modum fyllogifmorum hypothetico-
rum. Vtexempli gratia . Si- trigonosum
duos angulos zquales habentium,& voum
latus vni lateri,angulos Txales continen-
tium zquale : latera zqﬁa es augulos fub-
tendentia non fuerine 2qualia; tum totum
erit zquale parti. fed hoc fieri- nequit, fu-

* blato 1taque abfurdo, concluditur 1d quod
confentaneurt eft principijs , quad his po-
fitis 1 latpra zquales anguios fubtendentia
fintgqualia. . % o N

Vnitatem dicunt effe puntum, quod
dar1 & poni nequit: puncta vero dari pof- -
fe & poni. Verum pun&um imaginatio~
ne concipitur . & quafi in loco aliquo fic

-8 materiam habee iuxta intelhigebilem
~  _materiam. quare vaitas poni non -poteft ,
vt ca que immateriatd eft ,- & excra om-
nem diftantiam, omneque interuallum .
Sed punttum habee in loco alique pofitio-
nem, tanquamid quod in finu &.gremio
- phanafiz inditum & impofitum eft . Du-
plex vero eff punctum : aliud quidem fu-
mitur per fe ¢ aliud vero in linea, vt fit
tanquam finis & terminys linex « folum_s
& vnum exiitens , nec torum habens, nec
“partes : & imitatur fuminam rexum natu-
ram ideoque proportionale eft vnitati :
Linca vero binario : fuperficies tcrsn:lério .
. ‘ pé-
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Species line¢ duplicem Habet poteftatem:
impartibilem & partibilem.” quia pun-
Etum habet in fe, quod impartibile eft; 8
interuzlla quz partitionemadmittunce.Py-
thagorei drcunt, fuperficiem ternario c6~
uenire: ideoque omnes figuras in ipfa de-
{criptas , primam caufam- habere terna-
rium numerum . quia circulus principium
eft orbicularium omnium » occulte in fe_»
habet tevniarium ; ragione habitg centri , *
interualli , & circuniferentig. trigonum.»
vero’ principium tenet in omnibus figuris
reétilineis : ideoque manifeftun.eft, quod

-GIAino ternario conueniat numeros& fe-
cundum eum formecur . vaum dicitur effe
ceriminus & finis aeque infinitas, feu infini-
tum; omnes engm res ¢x hisvniuntur .

- - Sciendum eftaquod lacus’ circavnum s
pundtum , dinidkeur in. quatuor .angulos
vectos: & tantiinitres figure, gquilatere
& aquiangulze locwm circa voum pun~
~Gtum, totumr complere poflunt . trigonum
inquam & tetragonum, & hexagonum .,
fed trigonunyfexies fumpeam. fex enim di-
midia vnius angali. reti, faciunt qua-
tuor pectos. Hexdgonum vero ter fum~
ptum: fiquidem quivisaagulushexagoni~
cuseit alqualis vni angulo rello, & tertie
pard.. Tetragonum denique quater fi fit=
matur, locum totumm circa vaum:-punctum
complebit . quia vpufquifque angulus te=
tra-



¥ T
—— TR e E SN L e i,
326  Ijaaci Monachi
tragonicus reftus &t . Quaprapeer foxrj- -
gona ¢quikatera inter fe concursétig, con:
plent & efficiunt guatyor angules relios v
& quatuor tetragona,atque tria hexagona-
idem preflant. reliqua vere poiygona s,
aut cxcedunt quatuor rectos,aut ab 1jkem
Jdeficiunt. fola vera ifla tria,trigonnm:, te=
tragonum, & hexagoowm , zquaiia fune:
nixea pradictos numeros.. £x guo manife-
num#ity quad reClitudo angulorupz, co- |
gnata-tic aquatieant . Simili etiam ratiore
fimilitudohni &: trmine: diunilicude
infinitatisgusinfinite, qued eniny in:qUiagr
ueatibus efl gqualicas: id in.qualitatibue
«ft fimilitado R L
Quoniam “anguli settilined coufiftune
fecundum finitum ; & nfibitwms-idcirgo:
dotiina finnt angulwcdetermingt. re-
&unt @ qui vans imusedt;: & xqualirater
comprehenfus , petperno- 8- femper; Itas
vt heque augmienrun, ndque gecrsmens;
tzm recipiat . fedajeard: da@rma de infi-
uito fecundariwm tener lognm y & binario- -
conucrnit : amue duplices facit-3ngnlos.
prater reCtum , inzgualisate ju¥ta m3ius
& minus diftinétos . & fecundunr idquoed -
magis atqueminps.in infinituin mouean- -
tur . Ita ve aleer magis & minim obliguus .
fiat . alser-magis & muinusacutus. it
in rebus naturalibus ,- fubflantiz:atccomn
medargr.ipfa re@titndo. quig eandem de- -

ne=
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finitionem & eandem effentiam femper:
& perpetuo retinet. accidentibus vero an.
gulus ebeufus 8 acutus. hi enim recipmnt
maius & minus ; & mutantur in infinitum:
vique , neque ab ciufiuods ceflant muta-

T Mone s,

Perpendicularis linea reaeft fymbo-
Jum frabslitatis & puritatis,atq; non colo~
rate potentiz , & eius qua nunquam de-
clinata atque fimilinm rerum . eft etiam_»
fymbolum diuina & intelleCtualis menfu-
rz. quia per rectas perpendicuiares , figu-
rarum altitudines meticur : facta racione
ad retum angulum, czreras figuris recti-
Yineas diitinguimus & definimus. %ux per
fe indefinitz funt, quia exceflu & dsfeciu
confideratur. vhaqueque enim-per fe in-
finitaeft .« .. o

Onmne problema , & omne theorema_s
perfectum & abfolntum,omnibus {uis par-
tibus , h¢c omnia in fe habet. protafin , e-
étefim , diorifmum. katafceuen,apodeixin,
& fympeiafina. Ex quibus propofitio qui~
dem fubiects & daei , aliquod quafitnm
proponitiatque propofitio perfecta, ea di-
citir , quz ex dato- & quglito conttat .,
gluam nec:flario fequuntur dat: explicatia

quafitiexplicatio . nam ctlefis, i Pm’“—;‘
datum per fe feorfim fumic & confiderac;
ataue illud preparat,vequgitio de eo fierj
petlit . Diorifmns vero;hoc eft qu;l{'iri‘ex-

. . ‘ plicg.
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plicatio, aperit &. oftendis quodnam fic
ugfitum . quando vero propefitio hxc
uo non habuerit, datum inquam, 8 qux-~
tum : tum neque dati, nempe quafiti,
explicatio erit ., Nam fi propofitio exem-
pligratia dicit: inueniendum efie hoc ,
fimpliciter dato aliquo , quidnam cxpli-
cabic explicatio dan ? aut quid explicabit

. quefiti explicauio ? -Katafceue hoc eit de-
hneatio, ea qua defunt dato, vt quod-in_.

?euzﬂione eft inquiratur,addit . Apodeixis
u demonftratio , ar_tiﬁcnofe eX iam con~
ceflis & affirmatis minimeque dubijs,pro-

_ bat id ineffe rei fubieCtz ; quod in quaftio-

e fuie propofitum . Conclufio rurfus fe
conuertit ad propofitionens eamque re~

petit: & corroborat atque; confirmat id

‘quod demonilratum eft. Atqui omnes pro-
blematii & theorematum partes fuat he :
qua vero maximé funt neceflariz.& fine

" quibus effc non poffune, funt hz. propofi-

ti0, demonftratio, & conclufio . Neceffe »
enim eft, ve prius fciamus quid in qutiio-
nem yenerjt: & id poitea demonfirandum
eft per media. tandé Txod dementtratum

us tiribus ve aliquid
abefle poilit aut defit,nunquain fic. reliqua
Tres vero partes,fzpius non affumicur: fed
aliquando cit vejhitaté 8 nccetlitatem nul-
lam habent pratermittuntur. Nam diorif-
nis & edtefis, in hoe probiemate :6 fune.
’ Septem
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 Septem funt trigonoram fpecics: nempe:

.- aquilaterum : deinde gquicrurum eriplex,

vt orthogonium , oXygonium, anblygo-~
ning. tertio {calenum fimili ratione tri-

. plex, orthogouium,oxygonium,8 ambly-

gonitm_r ¢ S

Problemata’, que .proprie problemata
fane 5 alia quidern cafum nullum habent :
dlia-vero plures recipiunt:cafus , ficuei &
theéoteinata . quacunque igitur eandem..s
vim & poteftatem habent , quz per plura
diagrammmata fe excendit, & mutac fuas
pofitibnes:: ita tamen vt eadem demon~
ftrandi-retineatur ratio. einfmodi inquam
problemata dicuntur habere cafiis. qua-
eunque vero vnam habent poficionem ; &

- yadn-delineationem’; appeliancur Aproen

hot eft:problemata fine ¢afibus. Hinc ca-
{us per fe & fimili confideratione, in om~
nibus probiémagibus. accidunt in ipfa de-
lineatione . v .

- - IDawa’s:guatuor dantur modis 5 Aut-po-
fitione ; vecum dico 5 ad hanc lineani re-

¢tam',:& :ad hoc punctuin quod in ea eft»

ponatur-angulus. ‘Aut fpécic, vt cum di-
cimus: fit aagulus datus rectus, aut acutus,
aut obtudhs, 2uc in genere rectilinens , aut
circumferentialis , veletiam mixtus. Aut
magaitudine , ve cum.dico hunc angulum
huins anguli duplumeffe, aur vniuerfali
& gencrali appellationn maiorem vel mi-

- \ ‘norent. -
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330 ° Ifaaci Monachi
noren . Al ratione vt ¢um dicimus cer-

© tiam autdimidiam re@ipareem , & ficin

CRLCTIS ., :

Hypothefis &antiﬂroﬁgeﬁc apud gl'eo_-v
metras fumantur. vt fi propobatur trigo~ -

num zquicrurum: & geometra deipon=
frex:. 1o omni trigano equicruro , angu-
los ad bafim.effe wter fe. zquales : & eft
bypothefis .. Antiftaophe vero ¢ft , quande
dicimus trigonmm cusus aoguli ad -bafim. ;

funt inter fe zqimies: eft ¢quicrurgm s, (|

Aliud exemplum. Hypothefis efiquanda.
guis .ita ‘propofitionsm inftituit. omnpe_s
trigonwsn, cmus duo anguiisfunt ¥quales ;
etiamJazesa gquiles anguios ishtendentia
* habebic 2quaiia. .Aatiltrophe . vero: omng
tigenum;cuins. dyo. latera [ynp 2ghalia. o
enaraangulosihabebet ;. quos xquriia illa
latera:continemt mqualesy i o, ey -
~. Sciepduim guoque efts' quad #% omnibus
figuris retilineis , folum & viricuad qua-
drqtumi, latevahaber 6moia-pqualias: &
omnesangules redtos ¢ idaogue inger:om-
nes figuras retilineas pripcipem tenet Jo.
cum. %ythagpricis divnis ailignilaruy cor.
posibus: quia loco & ordiue ee-efbve pon
coloratim & facatum fir = {ed fumum &
{tabile. & quod smitetur fiabilem illam
potentiam fua zqualitaic Jaternm 5 & an-
gulorum redtitndme.  nam motus ingqua.
bstadi , ficuei flatus zqualitari conuerie: &
- ' ¢X
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ex motu nafcituf jnzqualitas , ex ftatu 2-
qualitas . :

Rofiremo & hoc annotandum eft, li-
nean infinitam, neque multiplicationem,
. Deque comparationem admiteere , cum_s

altera linea. quz enim einfdem generis
non funt : non poffunt rationem inter fe.»

habere. propterea quod ratio fit dua~
rum einfdem generis rerum ali-

__ quainter fe habitudo. vt fi-
' tr 7 pite linez , ad finitamy
: : linean, & {uper~ -
/ ficiei fimts, ’

g

ri‘

ad
finitam fuperficiem ;.
" & in cateris eo-
S dem mo-~
o .+ dos

; - J h .
b - 0
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