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Lindin hac Euclidis editione rrapofitum
P, habusi 5 amsce Lellor vt quanta maxima
PN pofium bresstate o tibi Euclidis ipfius
(e demonfirationes offeram : video enim te
MRRETRIES «lsos feoly: s Braryss adnorasions.

bus ancrafle, vel'fi mauis, ‘ditate verum obrust aliquan-
deilla rerum multitude illius ingensinwm 5 qui adhuc
in Geometia snitys verfatur . Hic [olas habes Euclidis
demir'firationes , & fi verbulum aliquando addidi' , rien
Seci o nifi necefsitate | ur putabam . impellente : hi mis
bi fufficienter Geometrie elementa exhibere videntur o
nos tamen quadam fubinde corolaria pratermifi,que in-
figniora vifa funt . Quia autem obfernaus monnulles

. dum nimis comtendunt rem explicare lomgsis verborum

inuolucris veritatem magis confepelire 5 1n sllis demen-
Jrationibus , gua mibi clariffinse vifs funt perfefe, &
qua proprietatem offendunt feré oculss chuiam . insllis
SR.guam , nen fui nimis y nec fingula nimss minuté rem
perfecutus o« ybs vero Euclidis demonfiratio obfturior eft 5
& proprietas recondita magis uerbo non pepercs » €rea
“rione s qua mibs facsllima vifa eft 4 rem explicare la-
- ‘olum primos pofui ibros,quia bi maximé nea
nt dr bi feré explicantur in [tholis,ac Geoo
T proponuntur s quibus pracipué deferusre
derunt Leélor gandebo , Vale
- “ BVe
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Llud in hac Euclilis editione “ropofituse
! { habui 5 amice Lefor, vt quania maxime
5 poffum brewstate o tibi Euclidis spfius
( ok demonflrationes offeram : video emim te
B alios fcolifs s commentaryss adnotations«
bus encrafles vel S mawss, ditary verum obrust sliguan-
doslla rerum multitude illiusingewinm 5 qui adhue
n Geomeriasnitys verfatur , Hic [olas habes Euclidis:
demiifirationes , & fi verbulum aliquando addidi , nen’
fecs , nifi necefsitate , 2t putabam »impellente : bd mis
b3 fufficienter G rie el ta exhibere videntur o
mom tamen quadam fubinde corolaria prasermifi,Gua in-
Faniora vifa funt . Quia autem obferuaus wonnulles
dum nimis contendunt rem explicare longss verborum
inuolucrss veritatem magis confipelire 5 s sllis demen-
Prationibusy qua mibi clari{fime vifa funt perfefe, &
qisa proprietatesm oftendunt feré ocwlss sbuiam , inillis
5 quam , nan fui nimius y nec fingula nimis minuté vem
perfecutus o vbs vero Euclidis demonfiratio ubfturior eff »
& proprietas recondita magis uerbo non pepercs » & ea
ratione ; qua mihs facillima vifa eft 5 rem explicare la-
borass . fex folum primas pofui (ibros,quia hi maximé pes
ceffars Vifi (unty&r bi feré explicantar sn fcholss,ac Geo-
metria fiudsofis proponuntur 5 quibus pracipuc deferusre
dolses 5 fi 4ibs proderunt Leélor gandelo . Vale V.
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EVCIIDIS
ELEMENTORVM .
LIBER PRIMV S,

DEFINITIONES.

- X, eV nétum eft cuius nulla parseft . ’

2. Linea vero lagitudo lartindinis expers.

- 3. X Linezautem termini funt punéa .

" 4. ReQtalinea eft; qua ex 2uo fua interigeet piie
&a; quavidelicet eff mlir.-wl{:ucdeuda Abvno pie
8o extremo, ad alterum puniiwm nmom , difdedamus
neqs ad hiic,neqsad illd partem,fed ex aque prageda-
mus. meqeft plus limea ex vna parte,quam ex alterg.

* ¢, Superficies eft. quz Jongitudinem , latitndi~
nemque tagtum habet .. . . e

6. Superficiei autem excreme funt linez.
— 7. Plana fuperficies eft,quz ex zquo fuas interie

cetlineas. quod intcllsgitun eadem ratione, gua

linea relle definitio. -

- 8. Planus vero angulus eft duerum linearumin

plano fe mucuo tangentium, & non in dire&i
* iacentium alteriu$ ad altexam inclinatio.aduer.
te autem non hoc sta offe intelligendum 5 quafi vere
cagulns fintslledualinen : cft ensws fuperficies li-
weisinclula , feu areailia, .
, Cum autem quz angulum continent; lineg re
&z fuccint rectiliacus ille angulus appellatur,
- A 3 30Cum
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;] ~ Euclidis Elem,
%0. Cpm vero reéte linea fuper reftam cfiftens li-
~ ned eos, qui funt deinceps gngulos zquales in.
ter fe fecerir,re&us eft veerq;zqualiil ingulord,
& quz infifti reéta,linea dicrtur per pédicularis
illi linez cui infifkit, vt off linca A B qua ita ca-
dit fuper limeam C "D, vt faciat duos anggla: eXwirde
que {:ru, #que accuminatotshoc eff enims effe aquales.
21, Obtufus angulus eft, qui re@o maiae eft . hoc
- eft minus accuminatus .
32. Acutus vero,qui minor et re€o magis acumi'-
narus,
13. Terminus eft, quod alicuius extremum eft. .
14. Figuracfquae{ubaliquo velaliquibus termi-
-ntis copreh&ditur: intellige linearsius o8 pundlualib,
85, Circulus cft figura plana fub vnalinea capre.
henfa ,qux peripherga appellatur; -ad quam zb
wno punfto corum, qu intra figuram funt po-
fita, cadentes omnes refte linex inter fe fyne
zquales. ex guo aduerte csrculum effe aream linea
(lla inclnfam non lincam includentern, vt ctiam fia
enra effs qua includitser termsnis .
16. Hoc vero pun&®i centrum circuli appellatur,
17. Diameterautem circuli eft reta quiedam 1ia
neaper centrum dudtas & ¢x vtraque parte in
circuli periphercam terminatay qua circulum
bifateam fecat . Hoc eff in duas partes aquales » bac
enim eft bifariam [ecare , . . .
8. Semicirculus verd eft figura, qux continetur
fub diamezso, & fab ca lines,que de clzcul}‘ pCe
Lilge




Liber Primiug 3
riferia anfertur 4 diametroe
19, Re&ilinex figure funt, que fubreftly lineis
.qeontinentur. boc cff terminantur reflis lineds,
“aq. Trilatere quidem. qua fub eribus.
31. Quadrilarere,que fub quatuor. .
a2 Maultitatere autem, quz fub pluribas, quam’
quataor reftis lineis comprehenduntur,
33. Trilaterarum autem figurarum, zquilaterum
eftiriangulum . quod tna latera habet xquatia.
24. Ifoteles autem, quod duo tantum 2qualia hae
bet latera . .
ag. Scalenumvero eft, quod tria inzqualia habet
latera, & fic diniduntur triangula ratsone laterum 2
" ratione uera anZulerum sterum
'28. Trilaterarum figurarum ., re@angulum quidé&
. triangulii eft. q10d vnii haber angulum re€tum.
37. Amblygoniuin , quod obtufum angulum ha-
bet : fes vaum masorem reldo,
28, Oxygeniam quod tres habet acatos angnlos .
29. quadrilaterard auter figurarum , quadratum
quidé eft,quod & zquilaterii,& retangulieft s
babés angulos reos. ¢ latara equalia, vt eft in figura.
30. Altera verd parte longiot figura et , qua re.
.. &igula quidé at zquilatera non eft, vrin figurs.
31. Rhombus autem, quz zquilatera, fed re&an-
~ gulanoneft.
32 Rhomboides verd , quw aduerfa , & latera » 8¢
angulos habens inter {c zquales , neque2quila-,

tera ¢ty neque reQtangula .
A 4 33 Pixe
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4 Euclidis Elenss :

33. Prater hasauntem relique quadrilatere figurz
“trapetia appellentur. )
34 Parailele reftz linez funt,que cum in codem

fint plano, & ex vtraque In infinitum producd-

. tug pagte-in-neutram, fibi mutuo incidunts quod
iutellige de liness reldis -

35 Parallelogrammum eft figura quadrilatera,
cuius bina oppofita latera funt parallela ,feu z-
quidiftantia. ]

36. Cum verdin Parallelogrammo dlameter du-
&a fuerit duzq; linez latenbus parallele fecan-
tesdiametrum in vnocodemq; un&to,itave,
parallelogrammum ab is pamuegis in quatuct
diftribuatur patallelogramma appellantur duo
flla per quz diameter non tranfit complemen-

ta due vero reliqua Ee: quz diameter incidi

circa diametrum confiftere’ dicuntur., )

Petitione fine Poftulaza - -
 § Ponulczur, vt 2 quouis punfto in guis pii-
&um reftam lineam ducere concedatur .
s, Et reftam lineam terminatam in continuum
feu in dire&um viterius producere .
3. 1tem quo vis centro, & interuallo circulum.de-
{cribere.
4. Jtem quacumque magnitndine {data finita f{u-

mi poffe aliam magnitudinem , vl maiorem,,
velminorem ,

Consa



Liber Primus . * [ 2
< Communes notiones , fine Axiomata .

Y. Ve ecidem zqualia: & inter {¢ funt zqua-
lia, & quod yno 2qualium maias eft; aut
minus majus quodseft, aut minusaltero zqua-
liums & fi vnum 2qualium maius eft;aut mious
magnitudine quapii ; alternm quoque zqualif
eadé€ magnitndine matusyeft aut minus rafpediné,
2. Sizqualibus zqualia adie@a fint, tota funt 2~
qualia. ’

3. Siab zqualibus 2qualizablara fint, quarelin.

" quuntur funt zqualia.

. Siinequalibus xqualiaadiefn fint, tota funt
inxqnalia ; &6 inzqualibus inzqualia adic&a

" fint maiori maius s & mineti minus, remanent
inzqualia. ) : ’

5. Siab inzqualibus 2qualia sblata fint , reliqua
funt inzqualia; etfi abinmqualibus inzqualia
ablarta fint 3 maioti minus, a rhinori maius, re-
liqua funt inzqualia .-

6. Quax cinfd€ duplicia funt,inter {c funt zqualit,
& quod yni 2qualium dup lum eft , duplum cft
& alrerias. - ’

7. Quaz€infdem funt dimidia, inter fe funt equa-

- he;& contra : : S

8. Quz fibi mutuo congrudt intesfe fant 2qualia,

9. Towum eft mainstha parte. ot

%o0. ‘Duz linex 1e&® non habent commune feg-
MCALIM ¢ V2 fecundum vnam. partem 1ulnjl‘4m
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[ Buchidis Elem,
@ Jerangantficundum aliam non fe tangante
13. Duz reétz in voo punfto concurrentes,fi pre.
ducantur ambaz neceflatia in illo pua&o fe mu-
tuo feccabune . . .
12 Omnesanguli re&ti funt inter fe zquales ..
‘83 Siinduas) rectas: lineas altera reta incidens
internos, & ad ealdem partes angulos duobus
redtis minotres faciat,dux ille re&x lincz in inf
nitum produlle fibi mutuo incident ad eas pave
tes,vbi funt anguli duobus re@tis minores, f. »,
Jint aquales dusbus rédlis probabitur infra s quod mon
coicsdénfi fint maiores duob.redlis coffabiz ex dicédis,
quod ab snuscé difzedit ergo £ fint mineres'coincid¥e,
84. Duw refig linez fpatium non comprghenduntg
manendo in [ua retitudine o nec clasduns areans; ant
Fauram formant o )
&s5. Sizqualibus {naqualia adijciantur. erit totq-
rum exceffus nﬁunﬂoxum exceffui zqualis .
16, Siinzqualib.zqualia adigatur,erit totori ex
ceflus exceffui eorii.qug. A principia erit gqualis.
27. Siab aqualibus inzqualia demantur, erit reg-
duorum exce@fus exceflui ablatosum =qualiy,
38. Siab inzqualibug zqualia demantuc.ezit refi.
. duoram exceflus excefui totorum zqualis,
19. Omne totnm xquale cft omnibus (uis partily,
al mgpiie . -
0. $i torom totius eft duplum , & ablatum abls-
th & reliquua seliquli ezit duplum . .

PROy



‘ Liber Primus. L]
“ PROBLEMU 1. PROFOSITIO I

Super dat refla linea terminara triangulum aqus
’ Laterum cenflituere |

S It data‘tedta Imea ter-
L) minata A B, fuper qui
conftruere iubemur-trian-
B gulam zquilaterum . falto
centro in A, ad interuallum
A B; defcribatur circulus
CBD; & fatko centroin B, ad interuallum pari-
-tet B As defcribatur alrer cirenlus C A B, fecans,
priorem in C{¥um ex punéo intcgfe@iunis C. du-
caturvnalines ad A. altera ad B.%ico factum efle
sriangulum 2quilaterum faper daram ream li-
neam finitam A B,quoniam cnim AB,& A Cyfunt
-dug re@tz linez a centro A. ad circumferentiam
. erunt binter fe ¢quales . rurfus quia retz B C»
B A ducuatur ¢xcentso B. ad circumferentiam.s
eandem erunt xquales inter fe: cum igitur tame
B.C,quam A C.finr 2fjuales ipfi A.B. eruntc & in-
:cr k quales fatkam igitus et quod erat facien-
um, -

a ’.F"t' 'J'U‘P“t .
. 2RO
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8 Euclidis Blem,
PROBLEMA 2.P ROPOSITIO 2,
Ad datum punfum dafle refla linte aqualens reflam

. lineam ponere , N

It data lineas BC;

& fit datum pun,.
&um A.a quo puntto
incipere debeat alia
linea 2qualis ipfi BC
fi non fir duftalinea
ducatur d pidko A ad
B. fa@to centro in B,
internallo CB. de .

a feribaturcireulus C, |
&fuper lineamy BA ,confiruéto triffulo 2quilateze
# producatur latus A Dyv/que-ad circulum fi opus
“fit» tum fa&ko centro in D, interuallo D G.defcri-
_ batur alter circulus E G, & producatur latus B A,
v{g5 in G. Dico A G, effe lineam imperatam, qua.
niam enim D C, D G zquales funt A centro D. ad
" eamdem circumferentiam ablatis DA;DG 2quali-
bus lateribus trianguli zquilateri 6 remanebir A
G.C B zqualis cum quod etat faciendum.
" Prob!, 3. Propofitio 3,duabus datisrellislines’s suis
. aqualibus, de maiore aqualem . | >
minori detrabere. .
S Int date dus retz lincx inzquales A » mi
uoryB Cmaior ; vt ex maiore detrahatur k-
) nea
arpn bgph ~ n

1
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Liber Primus. 9
nea zqualie minori A. Fiatlinea B E, cx pun

A &o Bfgc%{mlis 2ipfi A»
tum fato centro in
¥ > BinternalloB E, de.°
fcribatur circulus fe-

. canslineam C.Bin Dy

¥ B F, dico D B. effc lineam

imperatam, qwoniam
D € enimlinea &, & li-
nea BE funt zquae
les eidem B D erunt b xquales inter fe linea Avde

" linea B D,quod erat faciendum,

Theorema s, Propofitio 4. Siduotrianguladuo laterd
duobus lateribus aqualia habeant 5 wtrunque viris:
que habeant wvero, € angulum angulo aquilem fub
aqualibus reltis limess contentum , & bafim bafi «-

" gualem habebunt o erirquc totum triangulum trians
&nlo aquale , & anguls corre/pondentes aquales. °

A D Int duo triangu;
la A BC,DEF,

& latus B A vnius fic

zquale latesi’E D al.

teriufs y&CA,iIpiD

F : fit antem angu.

Er lus BAC. angul%.x
DF zqualis , dic6 & bafim B C bafi EF e«
: qud-af

 ——

aapri, b By K e~

e —



Falel I _

Yo . Buclidis Elem. .
qualem, &totum triangulum BA-C trangulé
D EF. zquale. quoniam enim reta A B re-
€&z D E ponitur aqualis, fit vt fi altera fu.

. A . perponi intetligatar alte-

° " P i, collocato pun@o A in

. D:ipfe a fibi mutuo con-

gruant pun@tumgq; B, Cae

) - det in punfto E, & fi
" re@a A C cadet fuper re«

o’ - T &am D F.cum habeat ex-
tremum Ain D; C cadet

in F & quia angulus B A C, fupponitur angulo £
D Fizqualis congruet cum altero angulo,x ita fu
perpofitis duobus his triangulis A cadetin D;B in

E; Cin F,ergo, & bafis BC congruet cum bafi

E F: fi enim caderct {upra, aut infra, du®, reéta li~ . .‘

nex {uperficiem clauderené, quod eft abfurdum 3
& bafi igitur, & omnes ¢ anguli correfpondentes,
qui xqualibus contunentur latesibus funtinter fe
xquales, & congsuunt » quod erat demonfirandi.
Theer,2. Propof. 5. lfofcelium triangulorum s qui ad
bafym funt anguliinter f¢ [unt equaless & produddis
aqualsbus lateribus 5 qui fub bafi fiunt anguls inter f&
agualeseruns, ' v
S It tiangulum Ifofeeles A B €. in  quo
latezta AB, A C fint zqualia inter fe > .
dico angulos A B C.; ACB incer fe zqguales
cfle jtem fi, latera A B, A C producantur
angu-

b dqopru, & &0 pruie
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LiberPrimu s, Y

angnlos queque infra bafimD BC; E CB inter

. Y {e zqualeseffe ex
linea em A B pro
duca fumatur AD
cui abfcindarur ex
altera produta in-
finite,ideft.vt non
poflit deefle , li-
nea A F xqualis ¢
4 ipli A D, &du-
canturrecta BE,
C D.Confideren-
tar iam duo trian-
gula A BE, A C D\ quz habent conditiones quar-
t®; latus enim A B eft zquale lateri A C, quia {funt
latera tridguli 1folcelis,& latus A E eft zquale la-
teri A D ex conftructione, & angulus BAE cft x-
qualis angulo C A D eft enim angulus communis
vixiq; triangulo,ergo 6 & bafis C D eft #qualis ba. ™
£i B E.& angulus A E B cft ¢qualis angulo ADC,
& angulfus A BE eft zqualis angulo A € D.confi~
derétur i duo tridgula BCD, & CBE, qua pariter
habent céditiones quartx; latus enig O C inbtra.
tum eft gquale lateri BE. & cum A D, AE fint -
qualia ex cdftrudtione,fi auferantur B A, CAaufe-
ritur partes zquales remanebtic igitvr BD.CE Ja-
tera zqualia, & angulus BDC monftratus eff zqua

lis angulo CEB:ergo ¢ angulus DBCintra bafimin
trian-
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i Euclidi's Elem,
trizgulo Ifofcele efigqualis 1gujo BC E'pariter 1fra
bafim , & angulus B C D cft #qualis anguid C BE.
Et quonii totusangulus ACD monftratus eft 2qua
lisangulo ABE fi auferantur partes zquales, nini.
xii C BE ab angulo ABE, & jgulus B C D ab angu-
16 A C D, remanebuntanguli ad bafim ABC, AC
zquales,quod crat demonfirandum. - =
Theor, 3o Propo[.6.8s trianguli duo anguli wquales-{n.
ser [efuerinty & fub equalibus anguli fubten/s-latera

aqualia inter feerune, “

I N triangulo A BC fint duo an-
A guli ABC. ACB fuper latus B
C zquales . dico & duo latera lis
oppofisa A B, A C efle zqualia. Si
enim nondicuntar zqualia.fict AB
maius quam A C. ex quo abfcinda-
tur 4 D B xqualis retz A C, duca-
»B . € rurq: re®ta CD» & confiderentur
duo triangula AC B, DBC; qux,
ex illa fuppofivione effent zqualia, haberent.n.pro
prietates quartz; nam D B dicitur zqualisipfiA
C; BCelt communis; angulus DB C fupponitur
zqualis angulo ACB: ergo b triangulum DBC
erit zquale triangulo A BC pars toto,quod cit im-
poffibile; ergo ilia latera ¢rant zqualia, quod erat
demonftraudum; . -

~

T hesr.

4, pxu;:i. b g.oprim.



Liber Brinur. . .13
Theor. 4, Propol. =, Supcr eadem rola limes duabis
eifdem rellis lingss aliz dua aquales vtraqueutrige
won conftituentsr ad alivd , argue aliud puntfim 4
gafdem partes,

S vper re&; A B fink du-
£ D Qz duz re@zlinegA Cr

€ B, quz concurrant’1in puns

o C; dico fuper eamdem re-
- ; &am A B non poffe ducYslias,
\ duas lineas equales prioribus
A B vtrague vtrique , que concurs
ant a{aliud'pun&um quam ad punétuny G, fi du-
€anturtad eafdem partes ; fi cnim poffunt du-
€i , ducantur ; & cadant in pun@to D. lincas
igitur A C fupponitur zqualishnez AD. & BC
ipfi B D: ergo triangulum A D Ceft Ifofccles,
ergoaanguliA CD: ADC (unt zquales fimi-
liter triangulum B D C eft Ifolceles, ergoan:
guli B DC.BCD ad bafim funt zquales 5 {ed
angulus A D Ceft mirorangvlo B D C parsto-
0 ; 8rgo ctiam eft minor angulo BC Dy qui po~
nitir zqualisangulo C D B fed Angulus gD C
ponitus xqualis angulo A C D, & iam oftenditur
sinorangulo D BT, qui eftillius pats: ergo eft
#qualis toto , & minor parte ., ergo pars it ma-
ior, quam totum non igitur concurrent ad pun-
&um D, quod erat demonftrandum. .

a B Theors

-

& s primi,
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4 Euclidis Elem.

Theows. Prop(. 8. 8i due triangula due latera habue.
rint dusbus lateribusvirumque verig; equaliay babue.
rint vero , & bafim bafi aqualem ; angulum guoque
Jib aqualibus rellis lineis contemtum. angule aqualerm

: bhabebunte 7 N
n Intduolatera A B,
S AC triangnli ABC
& duob. laterib, DF,
D Etrianguli DE F 2-
qualia, vrrique, verig;
-] vnumvnp alterum al
“ters, 1t antem Bafis B C B.fi E F 2qualis, dico ap.
gulum A 2qualé efle angulo D,intelligatnr enim
bafis BC fuperponi Bafi F E.cum fint zquales 4 b
gruent, pun&um Bypun&o E.& C.punfo F cogi-
tetur triangulum A B C caderc fuper triangnlum
B E Fnon.cadet pun&tum A , 016 {uper punQum
Dsalioquin duz rettz linex duftz ad caldem par.
tes zquales priorib, rrent ad alind pun@um,
quod é eft impoflibile,cum igitur anguli cogruit,
quales inter: fe eriis, quod erat demonftiddum.

Preblema 4. Propol.q, Datam angulum refls-.
linium Bifariam. fecare ..
1t datus angulus B A € dinidendus. in duas.
parics. zquales . fumantur & A.B, A C
TQUI-

Akjon. b 7.primn,



‘Liber Primus .

_ LA
aquales linez, & ducatur rc@ta B. C fuper quam. AN

conftituatur b trianguiumo.
zquilaterum D BC, & ab ane
gulo D 2d A ducatar DA dico-
anc lincam fecare angulpm.
B A Cinduas partes zqualcs .
quoniam enim triangulum B:
-~ D A. habet duo larera duobus
lateribus 2qualia triangulo D
C A.vtrung; vtrique , & bafim
bafi zgualem latus enim B D eft zquale lateri DC.
trianguli xquilateri B A eft-¢quale CA.linea DA
eft bafis communis; ego e angnlusD A B cft 2-
qualis angulo D A C, quod erat faciendum .

" Problemas, Propef, 10, Datam. reGam hincam
Simitam bifariam . fecare ..
Slt data reftalinea AB bifaris
dimidenda. Conftitue fuper
< eam atrianguium zquilaterum.
A CB,deinde diuide angulum.
ACBbifariam b pes D Cdico li-.
A D B neam AB eff¢ divifam bifaris:
inD.triangula enim A D C; DBChabenecondi.

tiones quartz;latusenim A C eft zquale lateri B

€ ; N C eft commune; angulus AC D faltus eft:

xqualisangulo D C Bergo e linca A D eft xqualis.

Liaez D.B, quid erat faciendum.
L . B 2 Pre..

R Bprmi, ¢ ¥ pami. 2Pk B gpuiwi. o

PRI
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Problema 6. Pripof 21, Duta refalinea d punlo 5y iy
dato rellam lincam ad angulos relles excitare,

ql: datare®aBC, in ea,
) puntum D.3 quo excitan
da fit D A per pendicularis
ipfi B C, fumantur duz
2quales virinque CD, D B.
B D C & fuper totam BC conftitué

triangulim  zquilaterum_,
BAC, tum ab angulo A ad D duc'A D hancdi.
<o efle perpendicularem duo enim triangula D A
C., D A B habent conditiones oftauz B A oft
aquale lateri A C» B eft zqualeipiDC, D A
eft commune ergo 4 angulifunt xquales ; ergo
angulus BD A eftxqualisangulo C D A. ergoli-
nca D A eft & perpendicul aris,quod erat faciendi.

P roblema.7. Propof 1 2. Swuper datam reﬂaq)f‘nnm fini.

ra:nyd dato puntto , quod in ca nom cff, perpendienls.
rems reétam dedscere, .

Itdatare@Ga BC: &
datum punétum A,

ex quo faper B C-de-
mittenda fir perpendi-
cularis. fafte centrois
A} delcribatur circa:
lus -

Axsgvente b acdshin,

i
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lustantes magnitudinis,vtabfcindatur pars aliqna
! datalinez B C. puta B C.diutdatur autem lineas

bifariam in F>& 2 punéto Aducatur linea ad F.hic

dico effe perpédicularem quoniam epim duo trid-
gulaBAF.FAC habent copditiones o&tauz latas
cpim A C, eft 2quale lateri BA 2 centro ad cit-
cumferentiamambo . B F eft zquale ® Cex con.
fudione F A eit commune . ergoangulus CF A
eft zqualisangulo. BF A ; ergo eft perpendicule-
1is, 4 quod ezat faciendum. X

. Theorema 6. Propif. 13.Cumrelalines fiper rellam
_confiftens lineam angulos facits aut dios reclos , aus
duobus reclis aquales facier, - '
“

Itreftalinéa A K, qua
L S confiltat fupe: CDAico
vel efficexe dues angulds re -
&tos'» fifit per pendicularis,
vel zquales duobus rectiss
} fi nea fit perpendicularis «
educatur 4 enim B E ex E;perpendicularis ad CD.
quoniam angulus rectus B E D zqualisé cft dpo-
busangulis BEA. AE D, erunt appofito communi
angulocre€to B E C. duo re&ti BE D.BE Ctribus

angalis DEA,AEB,REC zquales ; & quiz angnlus

AEC cft 2qualis duobus angulis AEB, BEC; erunt

appufizo communi angulo A E D, duo anguli
ppo E\ B ;  CEa,
Taae dth #anpr. b g prne PO
.

\



1 Euclkidis Elem, . .
‘CE A, AED.2quales cribus CEB, BEA,AED +.
= Ged illi tres erant zquales duobas redkis » ergo evif
ifti duo fuat zquales ducbus e s, quod cratde.

-monftrandum.

Theorema 7. Propofs 14.55 ad aliguum rellam lincam,
arque ad s punilum dua rella linea how ad eafdems
Bovtes duil ees iqui funt desncepsangalos dusbuire.
&is aguales fecering y in direltum erunt suter Je e
Helinea,

'S!nt duftz duz reBR2 i+
nex ad puntum B in
‘dinerfas partes’CB.BD fa-
cientes cum AB, angulos
zquales duodug're&is D
B A. A BCdicofincam D
B Cefle vaam continua.
P ; - tamin diteGum predu-
&am, Sincnelk producatur C.Bin direftum, & §
‘C BE quoniam igitur fuperre@amC BE, ex adi~
uerfario caditreCta A B facict_duos angalos Cg As
A BE zquales s duobus reftis, fed Eranguli D
B A,A B C fupponuntur zquales duobus reéti, er-
80 zquales b inter fe & tamen hoc eft totum, illud
‘eft pars ergo; parseft xqualis torbquod eft impofe
ﬁbi?c, ergoilla linta D B C et vnalincs retan
‘quod esac demonftrandum : Thea

a 8y primi, & va.drom,
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I;Imru;u 8. Prepef. 13 f dueree l-'u-u fe mntui few
< went angules, qus ad verticems funt aquales inter [b

efficient , -
1fintdus &2 AB, CDy
‘A - quz femutue fecent in E.
. dice angulos 3d vetticem E =
quales efle,nimiramangulum
B AED angulo CE B, & anguildt
i - DEB.angulo AR C,cum eniat
fuper re&tam A B caditlincaD E: anguli AED . D
E B.etunt 4 xquales daobus reétis fimiliter cum.
fuperre@am D C cadat BE eéqunranguliDFB, B,
E.C ®qualesduobus retis exuntigitur b duo an-
uliA ED,D E B zquales duobus CE B,BE D.ab-
atg igitur communiD E B,& confequenter ab v.
tw?uc parte zqualis remanebit angulus A E Dy2-
qualis angulo C E,B codem modo demonftrabitur
angulus D E B angulo A E C ¢qualis. quod exat
, ciendum . ,

" Theor.9, Propef. 16, Cuinfeumyue trianguli vno latere-’
. produllo extermus amgulns utrolibes intermo, € gpe .
pofito majoreft , c
slt triangulum A B C. produfto latere. 8 .

C ad D. dico angulum externumtl} C

" A maiorem efle quolibetinterno AB €, vel

€ A B, dinidatur enim B C bi;iﬂq;n u& E.
"B 4

i

Adgpumb b tiprmie



20 Euclidis Elem. .
& ducaturab angulo AadElinea AE, qug ptos
’ ducatobestra trianguld
in dire@um ¢antum, ve
EF fir xqualis ipfi AE,
& ducatupsc@a FC, &
ACproducatur veciins
que in G.quoniam igi.
tur tritngula B EA,C
. E § habent conditiones
-4 i@ quittz. latusenim A E
& eft zquale duftum late
1 EF, & ex diuifione latns EC faGum eft zqua.
le fateri E B. & angulus BE A et xqualis angulo.
aad verticem C E F:ergo angulus F.CE eft *qua-
lizsbangulc EB A, fed angulns G CE cft maior an.
gulo F CE, totum , parti; ergo eft & maior angul,
EB A& A C D g eft ad verricé E C D, & célequé.
ter eft i'li ®qualis. ¢ eoden modo oftendit idemos
apgulus’A C D maior angulo B A C, dividendo la.
tus A C,& ducendolineam, vt fatum eft ab angu.
lo B.quod erat demonftrandum.

Theorema 30, Propof,17.Cuiufcumgue trianguli Ao ane
guls fimal fistnpii funt msuores duobus redtis.

N triangulo A B C dico quofenntue duos an
I los imul fumptos minores effe duobus re&ig‘:
producantur enim duo quzuis laters CB.B A:quo
fuam sangulas A C D maior eft interno,d oppofi-

: L [

2y pn'm‘l'. LR LERFETS WY pour-e

Tow
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10-B A C; cum duo anguli A CD,A C Bfint 2qua.

!- ) les & duobus regtis, fi lo-

el ¢o angulj ACD pona-

tur angulus C A B minox

iflo; eruntduodnguliA

BC,C A Bminores duo-

bus reétis, quod erat de-
monftrandum,

c B

Theorema 1x. Propofi 18, Omni's sriamguls maius latus
masorem angulum (ubtendss.

(L o Slt intriangulo ABCla
C W tus B A C, maius latere
. AB. dico angulum ABG.
) fubtenfum Amaiore latere
maiorem eflfe: namexAC
C  auferatur AD. ¢qualis 2 ipft
A B. & ducatur re&a B D. quoniam igitur duo Ja-
tera AB, A D per confiru€tionem funt 2qualia e-
runt anguli bad bafim A BD» A D B zquales, fed
angulus A D B eft maior angulo D C B.externus ¢
interno, & oppofitoin paruo triangulo s ergo etid
A BD eft maiorangulo D CB.ergo multo magis
totus angulus A B C erit maior angulo A C B.quod
erat demonftrandum » ex quo conflat in triangule
fcaleno angulos effe in zquales, The
{ 2

WNTEA
& 34 pamie a fprmd i Migom:
i i tw@
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Thesrema 13, Prepef. 19, Ommis rria’h.  maioran,
dusd maiore lasere fubtenditnr . - .

IN triangulo A B C: angulus
B. mator fitangulo C dico
latus AC fubtendens spga.
. lum maiorem maius effe: fi
B € enimnon cft maius, vel ofl 2-
uale,velminus :fi eft zquale 7 ergo s anguliBC
ad bafim erxne zquales . fed fupponitur B.maiaz .
Si latus A C fit minus latere A B. exgo b angulus B
minor eritangulo C. contra fuppofitum.fi igitux
non eft nec ¢quale » nec minus exit maius ; quod
et dcmonzundnm . ‘

Thesrema 13, Propof: 2, Omemi's trianguli qualibet dus
' Lacera fimul fumpta relique funt maiera .

N triangulo A B C dico
uzlibet duo lateraBA, B
Camul maiora effe reliquo
A B. producatur esim . A

B R vique ad D, vt re@a B
y D fic #qualis ipfi C B; du-
A caturqueé re&a C. D, in trian-

guloigitur Ifofcele DC B

erunt anguli« ad bafim, C D B, BC D‘:'q;u-

agpimh bupnd, & §pine
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Tes ; angulasautem A C D . maior eft anguis
‘B C D sotum, pattis ergo & latus D A. maius 4 e~
sit latere D C; fetl latus™D A eft xquale duobusla-
teribus BA, B C; cum B D fie 2qualis ipfi B C. er-
:g@o duo latera BA» B C fimul maiora funt <clique
-A €y quod erat demonitrandam., :

“Theorema 1y Propofs 31, 55 faper triangali yno latere
“ab extremitasibus dua yeés limen dubla fuerint, que
‘intersus sungantur; Ha linea reliquis trianguli dus-
“bus laresibus mnores srunt , maiorem vars angulure

sontinebunt .

Al Int intrianguloABC in
extremitatibus B,& C ¢5.
fiture dnx retz linex . que
iungantur intra triangulum
b & 2dpun@tumD.dicoBD, D'C
fimulminotes efle quam B
A, AC fimul5 angulum verd B D C maiorem efle
angulo B A C. producatur enim BD vfque in E.
quoniamigiur in triangulo BA E duo Tatera B
A, AE(mu! amaiora funt latere BE, erunt ad-
to communtEC. tres linez BA, AE, EC ma-
jores duobus BE,EC. fimjliterin triangulo T
D E maiora funt duo latera C.E, ED fimuls

reliquo . folo CD ; ergo -adito communi B D, - .

erunt tres linex CE,» ED;/ D B maiores duo-

bus, ‘C D, DB; ergomulto magis CTD, DB
. i

ttimd. 4 30 primls & 0. priod,
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minores erant quam CA,AB;quod autem angulas
fi malor patet;nam angulus DEC maior eft angu-
Jo A, quiintriangulo BA E e® internus c & oppae.
fitusfed angul®BDC eft externus angulo CEDin-
terno,& oppofitos ergo eft maior illo, ergo multo
major angulo A , cuius adhnc ifte cft maior,quod
eratdemonftrandum, .

Problema 8, Propofia2.Tribus dasis reétis lineissquarum
dus fimultertia fint majoress triangulum conftituere .

A ) D Ebent efle quz-
H"‘g“"-s'd libet duz l‘iluez
By fimul reliquamaiores
propter demonétrata

pofitione “20. fint igi-
tur datz tres redtz li-
nee A, B,C .ducatur D
G, litea in infinitum,
hoceft 5 vt non poflit
exilla deefle,& {uma-
twr GF zqualis ipfi A, FE zqualisipi G& ED
« zqualis ipfi B. ;cum fafto centro inFad interual-
lum GF defceibatur circulus » & faito centro in B
inrernallo E D deferibatur alter cisculus,qui pria-
rem fecabit alioquin fola linea FE effet vel xqua.
lis » velmaior quam dix fimul G¥ T D cen-
tra (uppefitum . ex purnéto igitus H in quo fe
fecant circuli ducantar duzx re&te 1 F é H E

: ico

¢ 8 mn,

s
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dico triangulum effe conftitutum tribus linejs,
quz datis funt zqeles . nam H F eft zqualisFG A
centro ad citcumferéntiam , cui etiam eft zqualis
A, HE eft 2qualis E Dycui etiam eft zqualis B, FE

eft 2qualis ipfi C. quod erat ficiendum.

Problema 9. Propol. 23+ Ad datam re@am Lineam , das
tumqs in ea punum;dato angulsveititineo equalem
angulum rellilineum confiituere, -

. Itdata re@ta lineas
AB,&in ea datum

. .
£ A
L1 punftum Ciinquocon
LG fituendus firangulus
/ € FED 2qualis. Suman-
. - AT wrduere@¢EREG
E/ _ it Yuing & ducatur re-

&a HG; tum fuman- |
turinreta AB expun *’
) &ocucslincz. 2qua-

les tribus HGi'gﬁ CI, EGipfi IM, EHipfiCL
zqualis, & ex his tribus fiat triangulumsIK Cy
& quoniam duotriangula CK1, GEH, hibent
conditiones o&tauz, 1ria latera tribus lateribus g-
qualia erit 5 angulus G E H zqualis anguloICk
in dato puntto; quod erat faciendum. -
- ¢n

a3, prinis B S.qtimis
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Theorema 15, Propof. 24, Si duotriangula dus latere
duobus lareribu s xqualia habuerint 5. virumgue vivi~

s habuerint: vere angulums angnle maiorem con.
tentym aqualibns reldis lineis & bafim baji maiorem.

habebunt , 1 AC
; ’ nt dug latera A B.
B L zqualia duobus lage. -
tibus DE,D G ﬁngura,ﬁn_
'gdh‘s angulus vero A ma-~
. 1or fitapguloED G. dica
i(i $J & Lafim B Cmaiorem ef-
E » fx Bafi G F: conflituatux.
enim angulus G D F zqualis a angulo A. per li-
neam D ¥ qus fiar zqualis ipfi D B, 8 ducatur re.
@a G¥. quoniAm igitur duo triangula BAC,FDy
& habentconditiones quarta, erit bafis b BC' bafi
W G=qualis fiue igitur dicatur livea PG cadere,
fupra linéam GE fiug non’> femper EG apparebit.
minor quam E 6; fi enim-congruex patentes exce-
det; fi non congrnit- vel nen.congruere dicatur,,
dincaturlinea¥ E' quoniamenim duo latera DE,
P Requalia dicunmy. eruns angulic ad bafim, E ¥,
D B E. zquales esgo.angulus G.FE. qui e
munor angulp D F E. cigo erit  efiam
minor angul D E E ergo multo miner an-
gulo tetali FEG. ergo linea E G, qua fub-
tenditur apgulo minori . erjc minor 4 linea,
_- GE
Sangiei  eqQuw  © 3 prawed 39yt




Liber Primus . s
GF, qua fubtenditur maiori erit minor .
etism minor erit quam B C. quz monfta-
sacft zqualis. ipfi GF>. quod crat{ demonfiran-
dum. .

Theovema 16, Propef. 25.. 55 duwtriangula dus leters:
duokus lateribus aqualsa habuerint vtramque viria
aue, bafim vero bafi maiorerys & angulum angule
majorem babelbunt »

Int duo latera A
4. B, ACanualia

y Ratetibus DE, DF
. ' fingula,fingulis, baa
* F ¢ fis verofic bafi ma-

. ior, 8¢ angulus Ae-
tit maior angulo D. fi'enim' dicatur gqualis, erit
per quantam bafis bafi zqualis; fidicatur minors
erit bafis BC per 24. bafi FEminorfupponiths
autem maior . ergo cft maiox quod. erat. demon-

- frandum. .

Theorema:1y. Propof. 36, Si dus triangule: duss angue
los dusbus angulis aguales habuerint vtrunque vtriques.
vnumque latus yni laberi aquale squocxngue: larus fity.
fabdmat & relifua latera , & anguium angule. aguae
{123 :

S;lht‘ duo anguli E F ducbus angulis B A
‘ uales » & fic Iatus B C lateri E F »
zquale . dico rcliqua lasera. scliquis lateribus:

. zqua-
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alia , & angulum angulo . 8i enim B A non

| Fquatia, ¢ ° eft zqualis ipfiE

B D D. {ed dicitur ma-

ior {umatux ex M.

jore B G zqualis

ipft ED, & duca:

tur G C. quoniam

" IICE F autem dl(x}o trian.

gulaG B C. DEF. habent conditicnes 4. latusB

C lateri EF,B G, E Daqualia & angulus B angu-

1o E ex fuppofitione, erit angulus G C B *angulo

¥ xqualis; {ed eriam angnlus A C B fupponitug

eidem zqualis exgoilliduo GCB, ACB erunt

2zqualesintes fe & pars effet zgualis toti» ergo

etiam latera, & anguluseft zqualis.quod crat de-
monftrandum.

Theorema X8. Propolitio 27, i in duas reSFas Ix';eu
reBaincidens alternatim angulos cquales inter fo
Jecerit » Parralicle crunt foter fe reflalines

S Int duo anguli
g AEF: E Fp,

gul_»s 'f:;cit rela E

— ) . incidens in lineas

/¥ D “A B, € D incer fe

zquales,dico AB, CD

. parallelas + fi entm

‘ mon funt parallele productz concurrent ad

- woem ex pastibus , & facient wiangalum, .
; verbi
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| verbigratis, £ F G in quo angylusexternus AEF
zqualis eflet vi ex internis » & oppofitis GFE .
gqiod cft « impofiibile . ergo non concurrent > ne-
. quefacient triangulii » exgo funt parallelz 4 quod
. eratoftendendun .

Theorema 9. P.opof. 28, S5 in duas reflas lineas rella
\, .amcidens ¢ ternum angulum interno s & oppofire ad
. eafdem partes equalcm fecerit  ansinternos ad safs

dems partes digbus 1e8is aquales, paratlels cruntilia

. reffalines.

L - - S It angulus EGA 2qua-
‘ m lis interno, & oppofi=
. to ad eafdem partes GHC.
""‘*‘ﬁ dico effc parallelas, nam

Y ) H‘

anguli EGA.BG Had ver-

.. ticema funt zquales ergo

£i ille eft zqualis, etiam ifte erit zqualis ipfi GHC,
ergo per hoc erunt parallele.  Deinde firit anguli
AGH, G H C zquales duobus reis , etiam anguli
A G H,B G H funt zquales ¢ dnobus re&is,ac pro-
indc xqualesd inter fe, ablato igitur communi A
G H relinquetur B G H zqualis ipfi GHC alterna-
tim pofito;& itaper hoc erunt parallele.qued erat
demonftrandum . B

i

[+ Theo- *
Ta ]Q;”l. % 4ud:l 22 prak 37 pre 7] B dI2 P
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Theorema 20.Prepef.29. In paralielas reBs. incidens liv
neasls alternatim angulosinter f¢ aquales efficiety &
externwm interno ad eadem partes, - intermos ad caf
'ews partes duobus reélis equales,

IN parallelis ABCD reéta incidat EF. dico an,

gulos altenos A G H; G HD inter{e zquales,
fi enim noo funt'zquales,

fit inaior A GH; addito c6-
B E& k. muciBGH,esunt AG M,

. H G Bansiores ,quam B G
H,GHD;(ed (Hi funt « duo
c y bus retis zqasles, ergo
- ) it fune mjnores duobus
reftis; coibuat ergo linex,quod eft.contra fuppo-
fitum . Ef} etiam angulus externus E G B zqualis
iffterno, & oppofito ad cafdem partes GHD : i
enim illi AGHeft zqualisicum huicE G B fit ad
verticem erit etiam ipfe illi zqualis, fic monfira.
buntir anguli interni ad eafdem partes duobas
1eftis zquales, cumduo AG H, BGH fint zqua.
les duobus reétis, quod erat faciendum .

Thearema 2. Propof. 30, Linea » qua funt eidem
parallela, énrer ¢ unt parailela,

I Incx A B, C D, fintparallcle idem EF.

dico inter fc effe parallclas » ducatur
enim G H - qua fecctomnes:angulusI G A
. erit -

.b.yyn‘ b5
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erit zqualis angulc FIC,cum fiat piral'éle, & huic

. efit ¢qaalisangulus CHIs
: c1m etiam i®2 fint parale
lelz ergo Angulus CHI
er't zquelisanguio AGI:
ergo erunt parallels CD
A B, quod erat demon-

_ ftrandum,
Preblema 10. Prapefe 33, Date punife datarelfa lince
ducere lineamsaltevs paral elam

X pun&o C,ducens

E E dal}lt linea-parallela
. AB, ducatur exC, vt=

. cumque ad lineam A B

A D P lineaCD,&ducatar li-

nea per prntum C, que
cum linea C D, dulta « faciat angulum E CD.zqua-
lem angulo C D B.dico hanc effe parallelam ' cum
anguli b alrerni fint ex conltxuéphone zquales ,
quod ecat facicadum, . :
Thesrema 2. Propo 33. Cuirsfeumgue trianguli vnola.
tere produlls externus angulus duobus internis,&r cppo-
firisequalisy et | {5 tres anguls fimul fumpis interné
aguales junt duobus reldis.

IN’ triangulo A B Cproducatutlatus BCin D,
dicoangulum ACD xqualem ccﬂ'c‘duobus in-
: 2 ter

& 25 pim. © bagynme
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ternis » & oppofiti,A &> B ducatur enim.s.
: - ex C linea C E.,
- quaifi pargilelaa jpfi
© AB;qaoniam jgitari.
nea A C incidit in pa.
ralellasA B . ECenit
angulialterni A, & B
CE zquales, ¢ & quia
reta BD faciterincidit in eafdé parallelas-A B,
C E faciet angulum externum D C E zqualem 1p-
terno.ad eafdem partes B, ergo totus angulus AC
D eft xqualis duobus internis A,& B3 cum auzem
duganguli A C B, & A C D fimt ®quales ¢ duobus
ze&iss erunt enam angulus A CB. cum angulis
A, &.B, 2quales ducbns re@is ; cum ifti xquina-
leant externo » quod erat demonftiandum.

Theorema 33.Propo 53, Refle linea ,qua aqsales, &
parallelasliness ad ca;dsm partes coniungunty & sp-
Jo aguales s & paralicla funs .

Intdux re&tz linez AG,

3 A B D aquales, & paralle-
n lx , qua coniungantur  dua-
k. € buslineis A B,C D dico iftas
e:iam efle zquales,& paralle

las, ducatureniw linea A.D, que, cum incis
dat in parallelas A C, DB faciet angulcs

: alter.

8 1. primi. b 29 piwt. ¢ppeprmi.  agogrimi,
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-akernos C A D, A D B zquales : duo igitur trian-

-gula € A D,ADB habent conditiones quartz,com

tus A C fit xquale lateri B D & latus A D fit c5-

munes & anguli coprehenfi zqnahbus lateribus

fint zquales ., iam bafis C D erit zqualis bafi A B,

&angulus BAD ent zqualis angulod} DeC.

- eum jgitur ifti snguli alterni fint xquales,

ezgo liriea A BeritpanaliclaC D, quod crat de-
monftrandom .

Theorema 34. Propof. 34 Parallelogrammorum [pasice
rum ganalia funt inter [¢, qua cx adwerfe & lase.

" ra s & anguli s atqueilla bifarram fecas diameter
: N Parallelogramme

B B -] ABCD ditolatera

oppofita eflc zqualia,

& angulos oppofitos z-

C D quaies, & diuidi bifae

© riam dufa diametro.

. hac tria imul proban-
" tnrdu@a, vt libet diametro BC. trrangula enim .

* ACB, DCBsque refultaric habent conditiones 26,

* atus enim B C eft commune yangulus BC A eft

" ®qualis angulo alterne CBD, cum ircidat inu

* parallelas linca B C5 angulus BC D eft equalis

angulo € BA » ergo triangula illa funt inter

- fe wqualia, & quod ‘ad latera, 8¢ quodadan-

gulos : ergo latera oppofita in perallelogram.

ma funt zqualia, & anguli oppocn- ’A s &f D,

)]



34 Euclidis Etem.
gc probeatur etism A.& C.quod eratdemonfirai.
an.:
Theorema as. Propofitio 3¢, Parallelogramma fuper ea-

dem. bafi,ir in ysdem parallelis conélitusa inter feos
[funt 2qualsn,

Int intra duas paralle-

las A B C F conftituta
duo parallelogrammatas
ABCD,& FBEA fuper
eamdem bafim A B, dico
B A effe inter fe zqualia quit~

L tumuis protrahatus latus

FE confiderentur enim duotriangula A ECBFD,
quz habent conditiones quartz 3 latus enim AC eft
xquale lateri B-D, cum fit latera oppofita in paral-
lelogramama & linea F E, cum fit zqualis ipfi A B.
erit etiam zqualis D Cyqua cidem A B eft aqualis,
cum fint latera oppofita in parallelogrammo: ad-
dita ergo communi D E crit tota C E xqualis ipfi
FD:angutus AC E eft-zqualis sangulo BD F exter-

. nuginarerno,& ad eafdem parres cum linea E C in-
cidat in parallelas B D, A C. ergo totum triangu-
gulum b eft zquale alteri dempto communi triane
440G D F. quod eft pars vtriufque} remanebit tra«

" peziuth CA GD zquale alteri.BE G F addendo vtri-
que tridpgulum BG A erit torum parallelogram-
mum A QD B zquale alteri ABF E . quod erat de-
moafirasum,

: -\

\

T’Jt:l-
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Liber Primy , 3%
Theerema 26, Prapofitie 36. Parallelogrimafuper agua.
- Aibus bafibus:&r in i dem paralielis conftiuta ey’ fe

Junt agualia, sl
Stntdno parallelogram
) ma ADBC,& ERGF fu
P-r zqualibus bafibus CB
FG,& in cifdeth parallelis
t%ﬂitutaa.ldico :lnter fe
p efle. xqualis ducantur
~w rFra& enim ngﬁentcs linex AT,
DG conflituent paralielogramma, cum ne@ant pa-
rallelas,& zquales ¢ AD¥G linez dutz . com igi-
tur hoc mediura paraliclogramma &4 D F G fit
& zquale ipi ADCB. cinia eft faper eamdem ba-
fim b AD inijfdem parallclis & fit etik 2quale ipfi
EHFG,quia ¢ft fuper camdem bafim F G ;cumillo .
in jjfdé parallelissergo illa duo ¢ erunt xqualia vai
sertio, B inter fe,quod o155 demonfirandum.

,Pﬁﬁm 2y Pnpq ;7.Tri'ugnl4 fuper eadem bafi: cone
.- fHitutay @ in yfdem pasallelis inter f¢ funt aqualias

S Intinter parallélasA BC D fuper bafim C- D
conflittts duo triangula A CD,&C BD hoc eft
linea dn®a perapjces A& 8 fit parcdlela_baﬁ . éi.ico

4 effe

— —_——
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3 Euctidis Elem, .
eile xqualia ducatur enim « €x D lineaD E paral.
ielaipfi A C,& DF
paralle]a CB;erunt
duo parallelograme
maACED, &C
DBF imerrb fcrz-
— ualia cum fint{u.
el IS ge: eandem bafim
C D: fed horum dimidia funt dita triangula cum |
fecentur ¢ bifariam a diametro, ergo eruat intex
fexqualia, qued crat demodftrandum .
Theorem 28. Propo”.38. Triangula fuper aguakbus ba-
Sfibucsfistutasdr in 7A€ parallelis inter fe sut aqualia,
D R Slntduo triangula AC
B,EFD {uper bafi-
bus zqualibus CB> EF
ir};:i(dem ?_arallclis . d(ilco
effe inter fe zqualia. du-
B CEY¥ catur enim C(é; parallela
ipliAB.& FHipSED e-
runt parallelogramms ED FH, ABCG zqualia
@ cum igitur orum dimidia fint triangula & dita,
eriit & inter fe 2quaha . quod erat demonftrandi.
Theorema 20. Propof.39. 8i duo triangula fint fuper c&.
dem bafim.€r conflituta ad eafdem partes, & fing in-
ter fe aqualiay eruns in sfdem parallelis,
I enim funt inter e aqualia triangula A B'C,
& CBD fupereadem bafi C B & ad eaf-
i dem
O317prisk b3sprimic 634 plawe 2 36.pr b4 pricals

B . E P

=
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: aeatur aiia linea parallelaipfi B C, &

fit AR-finoneft A D, iungax!:;r EC, cr%nt igitux
,v«n A duotriangulaABC, &

. : CEB . xqualias fed ei-
s demtriangulo ABC et
; xquale triangulum B D

C ex fuppofitione ergo

i € B du triangula BCD,

’ BCE. cruntinter fe®-
“qualia totum feilicer. & pars ergo prima A Derat -
Pparallelabafi, & non fecunda A B> quare i duo
triangula & cqt. quod erat demonfirandum.

Tbeorema 300 Propofe 45 , Tn".g;lq » qua funt confli-
tuta ad cafdem partes fuper aqualibus bafibus fi
“o fimt iwter f¢ aqualia erunt sn i{dems parallabs .

G~ Ienim duotriangulo A B
] A S C.DEF fint canttituta a
eafdem paites {uper 2qualibus
bafibus BCEF, & fint intex
fe #qualia, nontamendicatur
C B linea, AD.paraiiela jghi B F
. ducatur alia ,,quz- fie- pa-
o] .=+ tallela huic, & fit A Gduca-
e G ¥, cumigiturdao trianguia ABC, FGE di«
cantur in ij{dem paratielis fuperzqualibus bafib.

erunt & zqualia;'fed cidem AB C eft zqu;}e!
. DE.

E

—————— ——



ELY N Euclidit E'eim,
DE ¢rgo b & duojtrijgulaF DE; PG Eerant in
tex {€ £qualia  'pass, & torum non igicur A G fed
AD oft paraliefaipfi BF.quod exat demonfirandum

Theor, 31, Propafitio. 42, Sj Arqllclo ra;»mn bduml
) “‘"d‘_"’ bafim.cum m‘a-guplo Y& fugen‘t in y{dem pa
,_rallelis parallelogramum erie Quplum {pfius t-ianguli .
Onflituatur iner ca(dem paraliclasAED.C fue
Pe:];amdem bafim B C paralielogrammum A

DEB, & triangulum CBE
dico panllelogramum.,
triangulo efe duplum dp-
fta enim ‘diametro AC
B & erunt 4 triangula BCE , €

- AR zqualia :. at parailcle-
grammam deplum eft trianguio & ABC ergo,&c du-

plum tangulo CE B) quod erat démonfiranduim.

) .
Froblemasy, Propsfsa2. Date trianguly equale parallc.’

* grammum confitucre in date angule reébslines, l

-Slt datum txiangnlml-
. ABGC,x angulus xe&i-l
lineus D, dividatur vnum
latus' trianguli B C bifa.
1id in ain E,& fiat tAgudns
. BEF zqualis angnlo D do-

catut itemper A linea AG
. pas~
Yo, S§Ipms b JQM -& S puiomt s

-




.

L e i

: Liber Primus . - 30 "
parallelacipfi BC,quz fecer EF in Fide ductur ex
C.C G'parallela ipfi EF , & ducatut re@a E A enc-
que parallelogrammum CEGF, cumanguloGCE
zquali dato’ aagalo redulineo de,ju autem fit
zquale trikngulo patet; nameft duplam triaa-

uli CEAfupercadem bafiin ijfdem paralile-

is 7 d [ed triangulum A CE ett dimidii tciangu-
li B AC; cum duo triangnia EAC ,BAE fint
=qualia ¢ fuper,zqualtbus bafibus conitituta »
ezt & parallelogrammum zquale triangslo in da~
to angulo re&ilinco , quiaangnlusB E F, quicft
zqualisangulo D, S zqualisetiam angulaE CG

interno,& oppofito, &ad ealdem pactesf quod erap
faciendum.. o )

Thesr,32.Propifiqs. In oni parallelogrammepomple-
auu;f » qua funt circa diamctrum snter [efunt &=
qualia, .

I N parallelograme
mo ABCD com-
plementa DL &GE,
dico effe ¢gqualia;ce

enim & triangula A

B.& A D Bfint aqua-
lia,fimiliter triangu-
L. 1a AIE, & AIF, nec
non GBI, % B1H fiex A B C auferantur hzcd?:
AJE, & BGL& ¢x ABD aliaduo AL E,, & BHI:aule

ren-
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40 ] Euelidss Elem, -
Tentut partes zquales; remanebunt igitnr wqna-
. lia complementa-D I, & GE, quod crat demon-
ftiandum.

Problema x2.Propofitio 44, Ad dutawns reBam lincasm
spplicare in dato angulo resilings parallehgrimmmn
‘datotriangulo aquale . .
N e It data reftalinea
A fupra quam fit
confirnendum paral-
lelogrammum :gualc
friangulo B, quod ha-
beatangulum C, ¢on-

L&— M <7 Qruatur. s parallelo-
; grammum G D» zqaa-
_ _le tridguio B.quod ha-

beatangulum FGE -

. . qualem angulo C:da-

- -, tof producaturque G

FadH, vt G H fit aqualisipfi A, ducaturque HN

allela ipfi E G donec oécurrat linez DE produ-

2 in N. cmittamrgue D F donec occurrat lineg

produ&tz p NGin k ducatur KL baralleda GH.pro

dutisNHin L, & EGin M, dicd parallclogram-

“mum M H effc imperatum; et enim fuper latus.G
H 2quale ipfi Ajangulus M GH eft b zqualisangu .

¥ F G E,hoc eft angulo C,& cft 2quale c cplemé

#0 G D, hoc eft criangulo B. quoed ezat faciendit.
Pro-

. 843 prin),  brgprmh ¢4y peiwl,
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Preblema 33, Propafitio 45. Snper datam relfam Iis
seans , dato rectilinio 2quale parsllelogrammmum s
conflitucre in daro anguls re@ilineo , -

It datum rectili-
neum A B Ccul
conftituendum fie
%EL pratalielogrammam
zquale , cuiys vni
S L latus fit datd re&a
LK 8¢ datus fit angulus E. digidawur datum re--
&ilineum in quotltbet triangula ABD: ADC,
tum coftituatur pacallelogrammum L G cuius 4
vaum latus L K, 8 angulas L k G, fit 2qualisan.
gulo E, & fit faxallclogramr?um ¢quale triangulo
A BD., tum fuper lineam G 1, & angulo IGF, fiat
paraifclogrammum G H #quale triangulo AC Ds
dico totum paraliclogrdmmum L F eflc , & pa-
raflelogrammum » -& requifitum , funt .n. -latera
pasallela omnia ,& xqualia, qux {idirefpondent
daft® re@xiinez, ¢ fingula fingujis triangulis
refpondentia in dato angulo , ergo totum toti tc.
ttilinio zqualc eft» quod crat faciendum,

P. T

244 primi
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Problema14. Pnp{f.46‘.dau re8a linea quadvatum de-
Jeribere . ' ‘

Trdats refta A Bfuperqui
oporteat quedratnm deferi-
bere fuper A B. erigantur per-
¢ pendicuiares A C; B D, quz fu-
‘manfur ¥quales ipfi AB, & con-
neftantur r¢&a D C.dico ABC
Deffe quadratum . cum enrm.,
- anguli A,& B fint re@ti, eructs
AC, Bb,pua'ldz,&_mnt zqualesjgitnré , & A B,
D C panallelx funt, & =qualess cum igitur Quatuor
lincx fint zquales, 8¢ anguli 1¢ &i omacs, erit qua-
dratum.qued erat facicadum, :

Theorema 33, Propof. 47, In triangulis re8angulis gua-
dratum,quod & latzre yelium angulum fubtendente de.
Jeribitur aquale off quadratis, qua d lateribus relfum
angulum conrinentibus deferibuntur,

IN triangulo A B C,angulus BA T fit re@as
fi deferibatur, quadrata fuper BC» & fuperA
B AC. dico quadiatum defcriptum 2 B C fo-
Jum efle zguale alijs duobus defcriptisd B A, A C.
ducatur enim refta A E parallela laceribus B Iy, C
K,quz fccer BC, & ex A ducatur A D. ducaturque
F C, quoniam igiturduo anguli B A C, BAG funt
. : 1c.

—
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reéti,criit 4G A)AC vaa re@a linea fimi liter vna re.

= Qa BA,A H (afiderétur

Q » iam duo triangula FBC,

A ABD , quz habeut con-

F diutones quartz latus

(S enim D B in triangualo

ABD c¢ft zquaje lateri

BCinaliero triangulo

BCF, funt enim latera,

civfdem quadrati : & A

Bett xqualelateri BF,

DPL—F X eadem ratione. & angu-

lus ABD cft zquale an-

gulo F BC. cum enjm anguli ¥ 3 A-CBD finc reéti,
& confequenter xquales addito virique communi
angulo A B,C eritangulus A B D totus xqualisan-
gulo FBC; ergo 4 1lJaduo triangula funt zqualia,, ;
fed triangulum FBC e @ dimidium quadrat F GAB,
¢ cum fit fuper eamdem b 2fim FB iu 1jidem paralic-
lisFBG C. ergo etiam triangulum A B D erit dimi-
dium eiufdem quadrati» cum fitillizquale . fed
eft eutam dimjdiam paratlclogramm: BE 5 cum fit
faper eamdem bafim B D, & in ijfdcm parallelis o
ergo pallalegrammum LE cft xquale quadrato FG
ABecdem medo d. monfirabitur paallelegramum
ECzqguale quadra'o ATHC exgo totum quadiatum
linex BC eft »qua’e ducbus quadratis linearum B

4AC.quod e:a: d. monftrandum,’ Thea.

gt bagyRie € qspnme 4 qLpuns

—d
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Theorema 34 Propof, 48+ S quadratum, qued abvos

latere triansuli dc,’kr[la‘tul;, aquale (it eis quadratis
-_#ua dreliquis trianguli laterdbas defEribuntur, an-
" giuscomprelyenfus illis laseribus erst recfus

It quadratum lateris AC
xzquale quadratis lateri

AB,BC.dicoangulum A B

B C effere&um . ducatur nam-
ne B D per pendicalariy ip.

i § A zqualis re&tz B C con-

— A neftarurque reta AD. quo-

niam igiturin triangulo AB
D angulus A B D eft re@us; erita quadratam A D
xquale quadratisA B; BD, fed quadratum B D
eft zquale quadrato B C, cum ex conftru@tione
fint latera zqualiaD B, B C,ergo quadratum A
D eft zquele quadratis A B, BC. fed ij{dem eft 2.
quale quadratum A C,ergo quadrata A D,JAC
funt zqualia; ergo & linez AC, A D . duo igitus
triangula ABG, AB D erunc zqualia cum ha.
beant trialatera xqualia. igiturbangulus JABC
eritzqalis angulo A B D& confequenter re ftus
etiam ip{e cum illo fit reétus , quod erat demon.
ftrandum :

EV.

a qrpriosl, ¥ primpy
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':O Mne palallelogrammum re@engulom con-
tineri dicitur {nb reéis duabus hneis.qua
comprehendunt vnum ex reétis angulis . Dum
., enim vna fupra aliam ad redlos angules cre@la ducs in-
telligitur formars intelligitur re@angwlum .
‘a2 In omni paraliclocgrammo fpatio.puralk logram.
mum illud ) quod circa diametrum eft fi diametex
ducatur, vna cum ducbus complementis Gnomos
vocatur.
Theorema 1. Propsfix. S fuerint duercfs lince fece
surque ipfarum alterain quetcunque partes rcéfan-
Lulum compreheufi.m fubillis duatus rcélis lineis a-
qualecf essy que fubnen [(Bay & cmmilus illis par
tibus comprehcnduntur reélanguiis > -

L. Intdvzrefz A& BC:
X Kr__'G guartm B C feccctur
1 -in D, & F dico reftan-
{ A guium coprehenfum fub
Sy A, & B Cota zqualcefle

& 2D B b 1€~

' ‘ /




46 Euclidis Elems.
reftangulis, qux fuat abeadem A, & BD.vnach
r re@angulis, quz fiunt ab
F I & A,&DE,A,& EC. fiat
} enim 1c &angulum B F, ex
i ,B,Bquuall ipfi A, &exB
B C dn’n}dc t{:} D (;rigaug
= 8 rparallela ipfiB Glimea
c o ‘% H,& exBaliera eidé& paral
Iela EL ofterdo in toto ifto re®angulo BF eflein-
clufa tria re@angulaex A, & ex illis tribus _partis
bus.quz fiunt ex feéta BC.& confequenter effe 2+
qualia: cumenim D H, fit parallela; 2 & zqualis
ipfiB Geerit B H, re@angulnm ex G Bhoc eft A8
BD fimilites D Yeritse@angulum ex D H,hoc cft
. BG, feu A qua funtinter fe zquales, X D E; & cit
El ﬁ?nnlklﬂ,& zqualis irfi D H, & confequen-
ter'iph Aserit re@angulum EFex A, & EC; ergo
tria re®angula B H,DL, EF explent totum re&an-
gulum BF, & confequenter {uat ill: xqualia.quod
erat demonftrandum .

Theor.s, Propofis. Sirelfa Uinea f¢84 fit vigungs relli-
gulayquafubrotas & queliber fegmentorum come
prehenduntur aqualie funt quadrades qued fir d tota.

Efta Jinea A B diuidatur vecunque ins
C. dico re@angula , quxe fiuat % totas

AB, & i partibus CD, & € B, cffe zqualia,

quadzato, quod fit a tota A B, fiat enim qua-

doaa-

23y ey
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drathm totus AB,& fic A D. deinde ex C engatue

B F p CFparallclaipfi A E.often-

/ do illud quadrarum adzqua

te divifum cfie in duo re-

&angulafalaex AB, AC,

& ex A B C B,& confequen-

ter effe illis docbus Fqua.

le:linca enim CF eft parallea

la, a & zqualisipfi AE; hac

sutem, cum fit larns quadratirerit zqualis ipfi ABx

& confequenter & C ¥ erit ¢qualis ipG A B. cum

autem angulus A fit re@us,erit etiem BCE reftus,

beritigirur A Fre®angulum fub AE hoce@ A'B,

& A C, fimiliter C D erit reétangulum fub CF,

Roc eft A B.& C B:cum igitus duz ifte partesad-

zquent totiin quadraram,esubt illi gquales.quod
erat demonftrandum .

Theor, 3. Propof3. 8¢ rella linea fecesur vicumque rea
Gangulum fisb 124> & VMo fegmenterum comprehen.
Jim agquale eft ills relangule 5, quod fir i lagmentis,
vne cume guadrato s guod fit ab illo fegmemto prius
Jfumpro

Slt 1¢8a linea A B dirvifa vtcunque in C.

dico reftangulum comprehenfum  fub
tota A B, & vna parte A C, vt rc@an-~
gulum A P zquale effe re@angulo , quod™

it A partibus A C, C B, vr2 cum quadrata
D 3 ipfus

a2y, pumi. - b 34 prima
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ipfius A C. fiat enim pradiftum -re&anguinm A
¥oftendo in ipfo includi adequare , & reftangu.
lum illarum parstiom , & quadrarum ipfius A C.ex
€ enim crigatur C D parallela ipiAE:CF erit
feQangulum comprehenfun fub partibus AC.CB
o & AD erit quadra-
X e | wum ipfius A C.AE.
enim {upponitur z -
qualis. ipfi AC ino
reétangulo A F: er-
go& FB DCcum
< fint latcraoppofita
] A in parallelogram-
moa AD.crgo AD
ef Quadratum ipfins AC, & cum angulus A fisre-
Qtus ctiam angulus b B C D erit retus . ergo cum
CD fit zqualisipfi A C > erit C F re@tanguiun; e
“C D;hoc eft A C:& C B. quod erat demonftrandi.
Theor:ma 4. Propof, 4 Strefalinea jefla [it vreungiie
“quadratum , quod dtota deferibiter cquale oft eisy
gi:x d fegmentis decribiter guadratiss & €is gued bis
Jubfegmentis comprebin Lisur re@angulo

b“ C/'B It re&a AB diuifa vt
i cunque in C fiat qua.

g ) T dratum totins A B ofterdo

iftud quadratum diuidi
_adequaie in duo Quedra-
: ta
D - T

Y 2.9 jiun b 4. paus
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ta partium A C, C B, & induo re@anguln,que
fiunt viraque ex-A C,C B.ducstur enim diameter.
D B, deinde ex C crigatar C F.parallclaipfi AB,&
pex punétum vbi feccatur diameterin & ducatur
1 H pasallclaipfi A B, com igitur } H-fit paralicla:
ipfi A B fiangulus A eft reftus, & angulusa AH
G erit reftuss & Gmiliter BC.G , & Jinea C G egit
xqualis b ipfi A H. & cum C G fit parallclaspfi B I,

uz cft parallela ipfi A H, ent & illi 2qualis clan-
gens CB, % G L zquales & cam triangulaD AB ,
E D B habeant conditiones 4. latusenim D Ay 2-
uale eft lateri E B, & A Bipfi-E D s&-ongulus
angulo E. crit& angulus ABD angulo D 8
E zqualis: ergoin trianguiopareo GC-B com
fit angulus C reftus, ve eff angulus tin triangulo
GIB, & angulus C BGanguloIBG, & latus G B
éde etit CG,G 1, & ¢ CB;lateri Bl zquale. eo-
dem modo oftendetur latus HG » GF zquale cum,
triangula DHG. D F G fint zqualia, & H D, DF.
erit igitur HF quadracum ipfius AC, & C ] qua-
dratumipfius C B, cum latera omma fint 2qualia,
& anguli re&ti, codem modo conflar A G effe ze-
Qangulum fub A C, CG, hocet CB, & G E alte-
tum re@tangulum fub G ¥, quz eft zqualis ipiH
G, hoceftipfi A C,& GlfenC B, jgitur intra,
quadratam A E funt adxquard duo quadrata pat-
tium A €, C B, & duo reftangula caryndum pase
tium, quod erat demonfraadum . )

L, D 3 Con.

aappiunhe by primi €36 primiy

-
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e 1] Ewuclislis Elem.

“Conftatexhoc Theotemate raitanguls, qui
funtcirca diametrum in quadrato efle quadn.
T, '

Theorema s, Propof. 5. Si relalinea ficetur in partes
wquales . & won equales, rellangulim, quod fit ab in.
‘1u‘[;'bu’ﬁgmen"'; » Ona cums Quadraro intermedsa

< [elionis £quale <f guadrato s guedfir & dimi.

dia o
A C . » B Tuidatar re&a
A B bifariamin
5 C,& non bifariam in

i .

[+) D. dico re@angulum
X V faltum ex fegmentis
) k G inzqualibus AD; DB,
. vna cum quadrato in.
Jgrmediz C D, quz eft inter feftiones,zquale ofs
Muto dimidié C B, fiat enim quadratum C
¥ idia C B, & dufta diametro E B. ex D eri-
gatur DG paraliela ipfi BF, & per punétum fetio-
giis H, ducatur I L parallelaipfi AB» quz clauda-
tur A L parallela-ipfi I B oftendo reangulum A
X, quod remanct extra quadratum C Frzquale ef-
fe reftangulo D F; quo oftenfo patebit quadra-
tum CF, 2quale efle re@anguio LD vnacum.
quadrato KG. globo autem , nam linea BF eft
squalis ipfi BC!. quia funt laters quadrati o
& A C.cf zqualis cidem C 3 eum tot‘a.ﬁl

. K JC%

R



Liber Secundns R
dinff bifariam in C:zezgo A C-eft aqualis iphi*
BF, DB eft zqualisipfi BI, cum D[ fit quadra-
tam ex {upraditis, 4 ergn eft etiam zqualis ipfi
A In exgo n&n‘g‘ulum D F cft zquale LC. quod
ezat deinonftrandum ; cam fub. zqualibus lincis
sontineatur . B . -
Theorema 6 Propef. 6. S5 re&alihea fecetur bifaviam,
. &y illi adyciatur alin recta linca refangulum com-
. prebenfum (ub compufita ex tota , & adiunéla , Una
- cum guadrato dimdié aquale eft quadrato , qued fie
. &x [ine& compofira ex dimidia, & adiefla . .

b C A E&a A Bfece-
R tur bifariam in
l 1, Cilliene alia adatur

D B dico reftangu-
Ium faltnm ex tota
A D, quz componi-
tur extota, & adie-
&a.& exD BadieQia,
vna cum quadrato ip
fius C B. zquale effe quadrato, quodfita CD,
quz conftat exdimidia , & adie®a, deferibatur
enim quadratum CE ex C D, & du&a diametro
F D i erigatur parallela B G cx punéto B pex
uo®um inter !gﬁionis H ducarur L. L parals
reh ipfi D A. oftendo reftangulum H E
aquale efle reftanguio L C. quod vbi often-

dero habebimus intemtam seliqua .n. cone
.. D ¢ tinen.

-—
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[£) Enclidds Eledsy
tinentut intra quadratum, ve apparet CD. %erd
cum fit 2qualis ipfi D E,& BD, ipfi D I; cush fine
fatera qnadrarorum ; fi hec auferantur a primis,
remanebit E [ ®qualis igfi B C, hxcautem zqua-
lis eft ipfi C A, cum fit diuifa bifariam. D1eft 2.

B b < A qualisipfi AL éum
-y fint latera oppofita
I L i 1, reftanguli, huic au-

e lisBD, feu G E,qua
illi opponitur . ergo

retangulam C 1, 2t
: 2quale re®tangulo H
[ F E. quod erar demafti

dii ni quadratii E H conftatefle quadratii ipfiusCh

lf R tem eft etiam zqua-

Theorema 7. Propof.7. 8¢ rellalinea fecetnr wtcunque
dico quadrata, qua fiunt alterum 4 tota , alterum ab
wno fegmentorum xqualia efft frmul fumpt 4 reiFangus.

lo, quad fir d tota s & ditka fegmento bis fumpto , &

addito quadrato alterius fegmenty .

Fcetur re®a A B, vtcunque in C. dico

quadratum_ totius A B, vna cum Qqua-
drato (egmenti A C zquale effe retangu-
lo falo A tota AB ., & A fegmento A C , fi
bis fummatur » & illi addatur quadratum.s
alterius fegmenti C B . defcribatur enim.s
quadratum ¢x tota A B ex C erigatur pa-
zallela ipfi A E» linea C F, & fumpta A H

. zquali.




; RiberSecundusi. 13
Zquali ipfi A C, ducatur H T parallela ipfi A
A C A B, & ad faciliorem de.
: - monfirarionem  prody-
i, § A LTE s &aCPF.vig;ad L.ve e

OE e e

g IR 3 xquahs fegments A C:
M | - preducatur &tiam E ad

K, & fiatquadratum ¥

S | . K. oftendo quadratum

D F] % . BEvaacum quadsato F
: R ks quod eft quadratumws
ipfius CA, ytconftatex
. confttultione continere
duo :c&a#uh exBA, C A » & quadrati I'F, quo
conftat eflc qmadratum ipfius B C.. pater aute
hoc,cum’enim CA,fie zqualisipfi A H ex conﬂ':ﬁ':
Qione AT erit se@angulum - ¢xB A, AC. finsi
tes cum A E, fie zqualisipli B A, AF eric re@an-
gulum ex A B, A C,quia autembis-fumlitar qua-
dratum C H, fumatur fecunda vice quadratum F
Xijli zquale, 8¢ cruns completa duo :c&anfnh
igitur in quadrato B E vna cum quadraro F K {unt
iﬁa duo re®angula vna cum quadrato ipfing B C.
quod eft quadratum D Gy vreonflat. quod esat
demonftrandum .

Ther-



$4 Enclidis Elem.

Theorema 8. Propof. 8. Sirellalinea fecetur vtenngue:

_ reflangulum quater comprebenfum [ub tota 3 & vae
Segmetorum cum eo, guod & reliquo [egmento fit qua-
drate eguale eft cirqued 4 tora, & dille fegmento tan
quam abvnalinea ydefcribstur quadrare . -,

. Trrefta A B diuifa,
A CBED vteunque in C. di.

B { TP W €0, fi fumantur quatuot
=i [/ SIR 4 reftangula falt1ex A B,
al o ] *" CB.vna2cum quadraro
.) ipfius A C, zqualia effe
Q‘ ifta omnia ;quadrato »

€ P quod fic ex tota AIP.BC.
tanquam ex vna linea.
. Addatur enim BD 2.
qualisipfi CB , & delcribatur quadratam A Py’
tunc per pun&um B, & C ducanturre&le BQ,CH
paralielz ipfi DF, 8 fumptis DK, & KM, quz
fint 2quales ipfi C B, ducanturalix patallelz X1,
ML oftendo intotoquadrato AF effe quatuor
refangula difta voa cum iHo quadrato, ex quo
fequeturilla re®tangula cum quadrato di&d ef-
fe ®qualia quadrato AF. nam HL eft Tndn-
tumdpfius C A, vt conftatex fupraditisIB , &
? A, funt duo re@tangula exAB,C B, cum K D,
& M K fint (ampta zquales ipfi BC fimiliter
P¥ ¢& re@angulum tertium ex A B, lC;x;am




Liber Secundus. 56

K¥ cft zqualisipiAB,cumA D, DF fintlitera
quadrai , ac proinde zqualia demptis ergo B D.
B K, zqualibus remancbit A B, K F zqualis , & G
FipfiDB, feu CB eft mqualis quartum effet tc-
@angulum P Hifed illis deeft quadeatum RP fum-
ptum iam in retangulo L P, loco igitur illius
fonarn: quadratum P D illi 2quale cum habeat
atera zqualia, ergo in toto quadratp A F contie
nentur quatner dita reftahgulavna cum dito
quadrato» quod erat demonftrandam

Theorema 9. Propef.9. Sirelfa linea fecetur in partes

aquales» & nom aquales ; quadratas que Funt 4 par-’

- tibus in aqualibus fant duplicia quadratoric, qua fiunt
“ddimidia , & abinterie@a interdimidiam ; & al-+

seram [ellsenem o ’ :

Ecetur relta A Bbi.
fariam in C, & non
bifariam in D.dico qua~
drata reQatum AD.D B

dratorum A C,C D.edu-
caturenimex Cad A B
perpendicularis C E,

qus fit@qualisipfi AC
fungiturg; re &=z EA, E Bdeinde cx D erigatur e~
&a perpendicularis viqsad F. & per F decaturF G

'.auyela iphi AB, & demique ducatur xe&;“t. F.

fimuls efle dipla qua- -

i
1
i

I



24t Euncl
minores ertint quam
fit maior patet;nam a
Io A, gquiin triangule
fitus,fed angul®’BDC ¢
terno,& oppofito, erg
maijor angulo A , cu
erat demonfirandum.

Problema 8. Propofiaa.
dus fimul teitia fins ma

tur GF zqualis ipfi A

aqualis ipfi B. tum faél
Tuma GF defenibatur cirg
interinallo E D defuiibag
talicquin o
iator qaam df
m . ex pu
Jd ducan
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int zquales f xqualiaquadrato A F
ter dupla quadratorii A €, C D quod
andum .

Propo/s 10.Sirefka linea fecetur bifiariam,

ar g is rella linea s quadrata, gk
% alli’t. & aar’xw(’hz ola, unrdkp’l-
wm, i fiant & iz’mdu, & a compofita
& adivncta.

E

Ecetur re®ta ABbi-
fariam inC, & et
addatur quzlibet BDy
dico quadrata refta-
1um A D, DB duplicia
efle quadxatorumAC-
-® CD.erigatur enimex
CperpédicularisCE»
t A C; innganturque refte AE, EB,
rDre&t GF parallelaipi CE, &
d angulos 1cétos ci C E,& produca-
ngat ad Giac demi ducatur A G.Ca
) A CE fit reftus;angulienti AECa
Btur femircétiaciilateraCA,CE
brgo & anguii ad Jatera xquales, kvt
anguli ad C fint reéti; eodem mo-
B G oftendetur femiretus ¢ cit fit
c:m C B E, & contequenter DG B
cumangulus ad Dain trianyuio B
, cumantem 1o tnangujo EFG
an- -

e RS P el

{
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56 Euclidis Elem,

quoniam igitur in triangulo A CE, AG, C E {unt
latera ®qualia, 4 eruntanguli C AE, CE A zqua.
les cum. autem angulus

B ZIN ad C ficreétus iftis qui
continent & alterum re-

&um, crunt {emirecti,

f,odcm modo demonftra

- hitur angulusCEB, &
("8 a c_ A e fcmgirc&us; ex quo
etiam inferetur ,. quod

anguli DFB, & GFEfint

femire&ti ; cum & angulus BD F,& F G E fintre.
&i ex conftructiones ergo totus ctiam angulus A
E F conftan's ex duobus femirettis; erit softus . cii
igitar in triangulo AC E angulus C fit reftus,qua-
dratum A E erit zquale c quadratis AC» CE quz
cum fint zqualiaerit A E duplum quadrati AC eo-
demmodocum in-tnu?' ulo EGF angulus C fit
reftus, erit quadratum:F E xquale quadratis F G»
GE, & confequenterdupli quadrati F G, cum illa
latera fint 2qualia,d & duplum quadrati CQ,cum
CD fit zqualisipfi G F; ergo quadrata AE,EP eriit
dupla quadratorum A C,CD,cum vero in triangu-
lo A EF angulus ad E fit re®tus, e quadiatum A F
erit zquale quadratis AEEF, & confequenter du-
flum quadratum A C, € D cum avtem in triangu-
o AFD, angulusad D fit se&us; erunt_quadrata
A D.DF,{cu D B, cii illa duo fint Jatera zqualia,co

: -, quod

sopeath bgapriotie eqapre 4% Pris € 47 pris gnimh

-




Liber Secundus . * s
quod anguli fint zquales £ 2qualiaquadrato A F,
Seconfequenter duplaquadratori A C, C D quod
erat demonftrandum. :

Theerema 10. Propof; ¥0.8ire&a linea fecetur bifariam,

. & illi addatur quauss rella linea 5 quadraca , qua
funtditota cii adlida &r ab adinna 3l fune duply-

* cia quadratorum, que fiunt & dimidia, & 4 compufita
ox dimidiay & adiuntta .
- ‘CEcetur refta ABbi-
E fariam inC, & ei
addatur qualibet BDy
dico quadrata reéta-
1um A D, DB duplicia
efle quadratorumAC,
¥ CD. erigatur enim €x
- Cperpédicularis CE»
2qualis dimidid A C; jungamtarque reéte AE, EB,
d acaturque per D re&a GF parallelaipi CE, &
ducatur E F ad angulos rcétos cii C E, & producs-
tur EB,vt pertingat ad Gsac demfi ducatur A G.Cik
igitur angalus A CE ficre®us;anguli etid AE C
CEA, oftendeitut femire®isaciilateraCA ,CE
fint 2qualia, exgo & anguli ad Jatera zquales, b vt
etii C B, C E.& anguli ad C fint re&i; eodcin mo-
do angulus D B G oftendetur femire@us « cii fie
#d verticem, enm C BE, & conféquenter DG B
erit femite®us cumangulus ad Din trianguio B
D G fitzedtusd, cumautem in tnangulu EFG
an- -

—

a-x;_;nml- b 5 pe mi, Gy primi, d 92 prmis



58 * . Exelidis Elew .
sngulus PGt reflus angulus ad G femiseBus
[ : ad E eritfemir efos; &
E canfequenter ¢ latera

EF, F G erunt zqua.
lia - fquoniam igitur

. usdratum A Eeft 2.
® ?w ale ¢ quadratis A
c C, CE eritduploma

quadrati A C; quiail-

Is funt zqualia : Cum verd C F fit parallelograme
®;um, erit E F zqualis ipfi 4 CD. igitur cum in
tiangulo EF G» quadratum E G fit 'zquale quan
dratis E F.F G erit duplii quadrati EF.{feu quadre-
ti CD.igitur quadrata AE E G,(unt dupla quadra.
torg A C,C Dycum sutem in triangulo AE Goqua-
- dratum AG fit zquale quadratis A E.E G eritiftug
slum duplum quadcatorlt A C, CD, & cum trian-
gulum A DG fit re@dangnlum), ¢yunc quadrata A
D, DG, feu D, B> quz funt linex squales . ¢qualia
quadrato A G 3 & confequenter ipfa etiam dupla
quadratarii A G, CD.qnod erat demonfirandum .
Problem, 1, Propof. 1%, Datam reflam linsam [ecares
vt relangulum comprehenfum [ui toray & altere feg-
menterum. aquale fir guadnatey qued fit a relique
legmento . .
Irdinidenda reta A B; ita vt reflangu-
um comprehenfum fub tota A B, & al-
te10 (egmento B G zquale fit quadrato » %I:Qd

€ 6 pami, § ¢ pome g4y pums h”r"n'-j.
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Liber Secundus » (1}
firabdlterofegmento A G. defcribatur ox A g
B . qQuadratum A C:di-
. uifoque Iatere A D
H ¢ bifariaminE, eri-
gatur E ad B;cui fu-
matur 2qualis E X
produétaD A, vfys
in 1. Sumaturque
} A E G A zqualis ipfi A
1y fiarque quadratum AH ex AG. dicoream A
B fecatd effe in G ita vt re@angulifub A B,B G fit
zqualc quadrato A G. ducatur enim GH vfg; 2d F,
erst re@angulii G C eomprehenfum fub A B,BG»
cum B C fitzqualis ipfi A B,eo quod fint laterae-
iufdé quadrati,8 AH erit quadratii ipfius GA.pro
bo igitur reftangulo G C efle xquale quadrato A
H. Quoniam igjtur refta A D diuifa eft bifariam
in E, & additaalia Al erita rettaagulit fub Di»
XA hoceftre@angulum D H, vnacum quadra~
o dimidie EA zquale quadratore(tR E I. eft au-
sem quadiato reéke E B zquale quadrato B I, cum
famptz fint illzlinex zquales: ergo reftangu~ -
JmfubDL 1A, vnacum quadrato AE eft 2qaa-
Ie quadrato E B ; in triangulo autem re@angulo
X A B quadrata b E A, A B zqualia funt quadrato
¥ By igitur quadrataE A, A B zqualia funr reétan-
gulo D, H; vngcum quadrato E A ablatoigitug
eommuni quadratoE A > remanebit rc ﬁangu&xm

. « D

2 G- (¢ b 57 prmi,
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D:GOH‘ . Euclidis Elem;:
- #quale, quidsato . ABnhog et qiadiale
AC dempta communi parte G Dremamebitrcftan,
Bulum I'B equale quadedic A H quod crat de-
monfirandum . - , v
dheor. 11. Propef. g2, B avrbbygodiis triangulis 5 qua-
x Avatumy guod it d'lagere obtuum angulum fihten-
, Mente maius eﬁquadmﬁ’: > qua flune ab algs laeri-
- busduplics reBangulo, gued figr'ab yno [aserg obflefum
angulum formante , inguod , cm protrefum fRgrits
€adit perpendicularis y & ab ablumgta exterius line
mterpeipendicularomydr sbiufim angulum .

Coa Qltrisngulum A BC
habens angulumA
CB obtufum. produck
' tur latus B C, donec de-
g mifla pespendicularis ex
’ Q C ] Acada Gaperipfumin®D .
_ dico quadratam lareris
. A B, quod oppnnitux an
gulo obtufo C effe maius,quam fint quadrata AG
C B dupli ré@angulo compreheuio {Lb CB.CD.
cum enim re@a B D fit vtcunque diuifain C; erit
quadratum re&té B D xzquale ducbus quadraris te
&arum C B, D C, & re@tangulo a bis comprehen-
fo{ub € B, CD additoigitur communi quadra-
to AD. ccunt duo quadrata w&arum B,D> D A -
%uha quinque figuris;quadratisDC, CB. D
» O ducbus reftangulis ¢exBC, C D , &

L . . quia

. lege .-




Liber Secundurs 11 I
quistriangujum ABP cft refaoguium, exit que.
dratum AB folum aquale 6 quadratis AD: D B.ez-

.go erit Fquale quinque diftis figuns quadratis,
Leilicet tribus DC, CB, DA, & ducbus se@angulis
ex CB, C Dj cum sutem & triangulum ACD fit se-
&angulum, crit quadraium A € zquale guadratis
AD,DC cumigiturd.&ux fix quadianm AB z.
quale quinque figuzis Juobus scftamguliss feili
cex fub BC,CDy& t11bus quadratis BC,CD> B A. joe
¢ horum duczum fun-matur C A; cxiv igitur qua-
dratum A B xquales duobus quadratis BCy CA, &
duobus re@angulis fubBC CD ergo quadraium
irfius A B exceditilla duo quadiataijs duobus re-

gulis ; quod crat demonftiandum,

Fheorema 32. Propofitie 13, In exygonis. triangulis
. q:udmtup a latere acutim angalom fubtendenie mse
nus eft quadratss s qua funt dlatezibug exndcm come
prehendentibus . duplici reflangulo comprebonfe ab
vnelatere, in gued pespendicularss cadis y & ab a5
Iwmpra ingerius linss snicr perp.adicularm s & ack~
tu a»‘uhﬁ .

It triangwluvm ABC h4-

bers cmnes angaios a-

cutos, & ab A deniifls pes-

. Lcndxcularis AD. cadatine
C tus 8 C . dico guagratum
E lwe.

-8 g3 pres
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lateris'A. B minns efle quadratis Iaterim AC, CB;
. " duplici re@angulo fadto ex-

CB,DC;hoc eft quadratz la.
teris AB». vna cum illis re-
&anguliszquale effe qua-
\ dratis AC, CBcum enim.,
re) refta BC dius(a fit vicung;
" . inDa crunt 4 quadrata re-
&arum BC, CD xqualia duplici retangulo’ fab B
€,CD, & quadiato rete BD addito exgo comma.
ni quadrato re@té DA erunt tria quadrata BC,CD.
DA zqualia quargor figuris duobus.reGungulis B
€, CD, & duobus quadratis BD;DA-locs autemw
duorum quadratorum CD, DA fumatur. ynicuaw
quadratum CA, erunt igiturduo quadraca BC,CA
‘zquaha tatuox figuris duobus fcilicet re Rangalis
BC,CD, & BD:DA loco hioruon dusrum quadsato-
rum DB. DA fumaotur vaicum«quadtatam BA illi.
xzquale b erunt igirur dia quadrata BC; CA zqua.
1ia tribus figuris quadratodcilicet B Ay 8 duobus
scQaagulisex. B C;ED.quod crat demontt randi.

Problema.z. Rropefitie14. Dato redlilines. aquale qua:
dratum conflituere .. "

Itcdatum, reftilinenms A. cui: quadrasum.

. zquale confticuendum e¢ft confRitnatur.

&longuium ,, hoc. et panaliclogrammum..
. in.

A % ik DY opem,

-~
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2 mafgulo reftp , aquale 4 dato re&ilideo A, & pro-.
. © “ducétur latus B
.C.yfque in F;ita.
., . 'wg latus CF fit z-
. ale lateri CE:
B. | A | dindc tou FB:
i diuidatur Dbifa-
- P riam in G &fa-
d &o. centru it G
_defcribatus femicizeulus BH F: 1 E € producatus
‘vfgs ad peripherian H.. dico quadsatum € H effe
‘tqud.e reftilinee A: dato.. jungarur re&a G H.
uopiam.reda BF diniditurbifariam in G, & non
‘bifatiam in Cerit re®tangulum fub BC. CFyhoc
'gti_nle&angulum BEfen redtilincum. A, quod cft
_nlh,.zggulc » YNe cum quadrato 1. & GC# =quale
guadfato re@@GFEifeu G Hiqua funt zquales 5 fed
quadratum GH.eft equale quadratis ¢ GC, CH,
igitur reQtangulem: BE, fen redt lineum A, v9a
cum quadraro reékx G CeR zquale quadratis relta-
mm G C,I:'Hiabluo igitur commuui quadrate G
5‘ t:lmne:t n{hn%u‘lum B E feu rc&ilineum A
uale quadiao. se@tz CH, quod crat demon-
mqun . > 4 d

i

A 45.pds b 306 cqr. pumi

' g2 EY-
e,

|
1
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3. Quales circuli funt , quorum diamets
funt zquales, vel quorum, quax ex
eentrisy re@x linex funt xquales.

2. Refta kinea cizeulum tangere diciturn, qua eum
;iuulnm tangat, fs producatus, circulum non

ccat . '

3. Cuculi fe fe mutup tangere dicuntur , qui fe fe
mutoe tanges: ¢s ¢ {e n.utuo pon fecant .

4. Incirculozgualuer diftare 3 cenure rcflz li-
nex dicuntunc um perpendiculares, quz 3 cen-
0 in ipfas dusuntur, funt zquales. Rongiug

 autem abefle 1lla dicitanin Quam maios perpens

. diculaiis cadic.

9. Segmcntum crreult eft figura s qua fuz 1ella
linea , & cifcult penphena comprehend:-
tur. S .

. 6. Segmenti autem anguluscft, qui fub re®a li-
nea » & circuli pesipheria compr: henditur,

7. ¥nfegmento autcmangulus cft, cum in feg-

' . menti

5




. .. LiberTeming, o¢

“Menti periphesia fumptum feerit quodpiam.s
pun@tum, & abilloin tesminoy te@x eins Li-
nezx, quz fegmenti bafis oft . adinntz firer ne
L&z lincm : Is, inquagn ¢ angulus ab sdiundis
illislineis compreherifus,

8. Cum vero comprchendentes angutum reft2 ki
nez aliquam sfumuntpediphesiam, illi angue
Luss infitese dicitur, .

9. SeBor autem circuli eft4-cumadipfins cizculi
centrum conftitusus fuerit anguluss compres
henia nimitum figura, & A rethislineis angulam
continentibus , & 3 peripheris ab illis affum-
pta- '

0, Similia circuli fegmenti funt, qua angulos
capiunt zquales .dutin quibusanguli intet fo

- funt zquales,

23 MO






—vv- Problemay. Propefitie 3.

- Dats eirculi centrum veperire .

B -O 1t circulus datus ABCD; cuiug

centtum opostet inuenire.

. Ducarurin eolinea vreunque A
'C,a qu# bi‘ariam-diuidaturin F,

.. ‘8¢ per ¥y ad AC, perpendieul:tis
YC #8atur B D, vizinque in periphc.
P & tiaterminate in pun&lis B G. Hae
! - -~dgitarbifariam (¢&ain F; vico F,
«efle centrim ~circuli propofiri. Inipfa enim re.
-&a BDsaliud prrr@um»prater’F gon exit centrums,
ewm omne alind:puaftum ipfam diidat inaquali.
ter » quandoquidem in F» dinifa fuit xqualiter. Si
igitur Fynoam cft centniitm fit pur &um E, excra res
- &am B D,céntsum ; -3 quo ducantur linex EAVEC,
-ED» Quoniam ergolaterd AE, ED) trianguli AED,
‘aqualia funt lateribus CE,EDs trianguliCED;; &
Jbafis AD, bafi CD; (3 cent1o enim duci dicunwurjé
‘esuntanguli AUE, CDE, #qualesyidcoque refli g
‘Bratautem % angulus ADB seétus cft conttrultioy
ne. Igiturre@iA DF, ADE, vquales funt, pars &
totum . quod e abfurdum. Non eff ergo punflum
E; centrum; cademq; eft atio.de omni sfio. Quas
reF. centrumeerit Itaque daticirculi centruma
-Beperimus « quod erat faciendum o
' E 4 Tin-

N

,
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Theorema 1. Propol'a. Siim civeuli peripheria due gue-
libet punila atcepta fuerit s Reflalincayqua adip,e
puniia adiungitar yimrra cirenlumcades -

" Oc theorema demonfirari
poterit affirmatiue , hoc
modo . Re@s A B coniungat duo
pun&a A, & B, in circan:feren-
tis circ li A B, cuius centrum C.
Dico re@amw A B, intea carculum
cadere , ita vt cmnia eivs pun@a
tediz intra cicculumh exift.ot. Affumatur enim
quedcunque cius punétum sn-ermed:um D, & o
centra educantur re&tz CA,CB.CD Q oniamigi-
¢ur duo latera C A, CB, trianguli CAB) 2qualia,
funt s erunt inguli CAB.CBA; zquales : ER autem
angulus CDA, ¢ anguio CBD- maior, cxternus in-
terno. fgitue idem angulus CDAangalo CADyma-
ior erity 8 ob id latus C A, ¢ latere CD. maius exit,
Quare cum CA ,fir dufta & eentro ad circumferens
f1am, vique non peruenict seéta €M, ad circumfe.
rentiam , ideoque pun&um D, intra circulum o
det . Idem oftendetur de quolibet alio pun@to af.
fumpro. Totaigirur secta A B intra eirculusm ca-
dit, Quod eft propofitum, S

e o - ) . T’ill-‘ .
el b R6-pimk  Cespopdlle . .. . -
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L3ber Tertins s -]

i Theewsa 3. Propef. 3¢ 85 in circulo re@a quedam Ii-
BeA ey 540! exten’a guandam nen per censrum
exsen’am bifariam fucesy Gr ad angules relos iplam
fecabir, Es i ad angules réBes ipfum ficabit . 5t bifa-
Tiaw quogac sam fi-abis, .

A 3 PEr ceatram E, circuli BC

Dyie@ BA, extenfa dini-
dat re€tam DC,uon per centril
extenfam, bifarjam in P, Dice
re@tam AF,eff: ad angulos re-
fos ipfi D C. Duélisenimree
Qis ED, EC, erunt dua latera

b ED, E Ftrianguli E D ¥, dude
) bus EF, EC, trianguli ECF, 23
qualia; 8 bafes DR,FC, 2quales  « Igituranguli

EFD, EFC, Zqual.s erunt, hoceft, reéti. Qiod
erat primo propofitum .

" Sitiam AFad angulos retos ipfi DC.Dico retd
€ D, bifariam fecari in Fsa re@a EB. Duft's enim
irerum re&is ED; EC; cum latera ED,EC.1riangu.-
Ii BDC, fint zqualias & erunt aaguli EDC.ECD #.
guales. Quonidigitur duo anguli EFD, ENF rrian
guli EFD,2quales funt duobus angulis ERC, ECP,
trifguli ECF;& latera EC, E D, qua retis angulis
zequalibus opponuntur, zqualia quoques: erunt 12.
tera CE FDsxqualia. Quod fecundo proponcbasr;u.

a OPe  Byprs & sGepnins



70 ‘Euclidis'Blem.
'Si igicurin circulo reta quadam linea-peren.
‘trum extenfa . &¢. Quod.demonftrandum-crar,”
‘Fhaererna'3  Propof 4. fi im civculo dyarella lineafe Te
- MUENS [eCent mew per COnITRIN EXLen/ai [¢ fe. mnsuo bie
" fariam nen fecabunt 3 .

‘Yz rctz AB, CD, Tenmu.
tuo in’F, fecent in cire
.eulo ACBD,non per ¢entrum
.eitenfz . Dico fieri-non pSll»
.yt-mutuo fe{e bifariam fec&t
s §ienim vana ejtum pef cCn-
579 trum tranfit, certum cft-cam
B bifariam non fecariz folum .o,
ST - in centrowper quod altemmpo
nitarnon tranfire, ‘bifsriam dtu £ ‘s‘ vera
' ricutra percentrum extendsturs QURMALS VAR €a-
tun nonnunquam bifagiam ab altera dinidatur. ta.
men altera ‘minime fecabatur bifariam . Di-
uifa enim fit & AB,& CD, fi fieri potet, bnfaﬁ: in
F. a Inucnto igitur centro circtli B, ducatur-ab €o
ad F,re(taFE:Quonjam ¢ o'FB,po’mmr'fecucvft-
&am AB, bifariam in'F, b fecabit iplamad anguios
feftos Eadem ratione fecabitur CD:ad angulos te-
Qos.cii ponatar bifariam dividiin ¥ . ‘Quarere@ns
angulus EF Dy reftoangulo EFA, qualis eft, para
toti; quod oft abfurdum’. Ttaque fi in <circulo dus
) i

IR T - o
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‘sefte lines fefc mutuo feceat, 8¢, Quod erac dee
moaftrandum » - .
Thesrema 4.Propefitie §, Si dus eirenls (¢ fe mutae fey
<ent s nom eris ¥llorum idem centrum , ’

A - M) Veciruli ABC,ADC.fe
: mutuo {ecentin A.& C,Di
<o ipfos non hibere idem cen-
trum . ‘Sit enim ‘fi fieri poteft,
idem centrum virinfo; E 2 quo
n duz re&te ducantur;EA ghidem
-ad feftionem A,EBs uero fecans
: _‘vrnm%ue circuniferedtiam in
D, &' B. Quoniam igimr 'R, centrum ponituz cire.
aliC Dof. eritretta EAyreltz E D, zp;m_m Rur-
fus quia E, ceritrum quotjue potiturcirculi A BC,
etird reQa kB, eidtin'réftz E A, aqualis, Quare
re&z E B, £ D, s zquales inter (e etant, pars, &
rotum., quod eft abfurdum, Si igiturduo circuli o

fe mutuo'fecent , &c, ‘Quod aftendendum exat.

" Thesr. s Propef. 6, 35 dus circuli e [t ‘mutus, interius
-BANLANL ; COTNNS BYM ¢rit sdems centrim o

\ Vo ciectuli ARAD,fein
teriusangent in A,Dis_ -
-0 eos non’ hiabere idem cenei
trum Habeant caim. (i ficsi po
: ;

’fk: "‘




72 Euclidis Elesmn.
eefl idem centrum E » 2quo du®e rc&» ducanturs
EA, quia€ ad:2a&um A At B
B fecans vtramque circumfe-
rentiamin D& B Quenam
1gitur F Ponitur centrum cir-
culi AD, critr &a AEeflz E
P,zqualis, Ruilus quia E po.
n.turcentr o circeeti AB, enit
1.&a E By erdem 1e€ta EAy x-
qualis. Quarc etz ED, & E
B, ainter fc erunt Zquales, par-,& totum, qued et
abfurdum . 81 gitur duocirculi fe fe mutuo inte.
nius acgant, &c. Quud demonfisandun erat .

Fheorem 6. Propofit. 7, Si su diemetro cirenli quedpiam
Jumarnr pundium o quod civeuli centrum mon it 5 ab
esque punilo in creutum quedam relda lines cadans:

- . Maxima-qaidem erit eay1ns Yua cERITUM Mitjma ve-

v reliqua; aliarum vers propingusor slisy guaper cenm

trum ducsturs remosiore jemper masereft : Dua ane

tem folum rela linea aquates ab codem punle in
circulit tadiit.ad virafqsparses minimarvel maxima,

”

N diametro A B, cireuli AGEB) cu_ricentum

. Dy punftum’ al!umlmqnodcuaque C. prater

_eentzum, 8 ex €, catlant in circulum quorcungue

linex GC,PC,CE. Dico omnium s que ¢x-C,ad cir-

eumferentism ducuntur,maximam effc CA,in- au.
¢

sndion



K Liber Terting, . 7
e ceatrum ; misrnam vero reliquam C' B, que
diametrum perficit : Deinde 1e@am C Gy qua re-
.f=.C A per cencrum du®z propinquiogeet, ma-
jorem reftaCF, que ab eadom CA,plusdiftar ; &
€adem satione C F. maiorem feta CE.atque ira de
alijs lineis 6 docerentus, in infiniram., Deniqae
«x Cyad visas qua pastes minimz linez ( Bvelma
. ximz CA ,duci pofle tantam.
mndo duas lincas iacer fe -
qual:s.Ducaotur & ceao D,
adG F &ErxQzlnea DG, .
DPF. DE Quoniam gitur duo
latera GDYDC srianguli GD Cs
4 maesa wuntjatere GC Sung
autem reftz G D, DG, 2quaken
:e@iy AD1 DCohoc eft, tori zes
& CA; ¢ 1 & CAs naior quam CG. cadem ratioe
ntaavient :¢Q1CA,quamCF & quamCE,
Quare CA maxima eft omnium. quz ex C, in cire
culur: cadant . . : i
D.inde, queniem jn triangulo ECD.Jatus ED, & .
minus ¢t dobu: areribus DC,CE.Eft autem DE;
ipfi DB, xqualis, cti- & DB, minos duab. 1 Qs D
L,CB.Dé ta ergo edn-uni re®s Chrremanchit ad-
buc CB,minor, wa CE Eadé ratione minor exit G
B, Jui CF & qui G C. Q.1are LB, minima cft oma
nium, .jux ex C.in errculi circumferentii caduac.
‘Nuifus , quia duo laters € Dy D G, trtans
. gu-

2y B e Plo.



L 7e Euclidis Blem.
5"" €D G ,equalia funt duobus laterfbus C D
F, trianguli CRF; & gngutus totus C D C, maior
’ ef} angulo F D C; & erit bafis G-
A C;.maipr bafe FC  Eadem ra-
tione maipr erit GCquam C K:
Item maior erit CF> quam C E:.
Quare linea propinguior €1 ,,
| quz ﬁu centznm ducitar, ma-
7 joreft ea » qua remotior.
p \E ’ Fiatiam angula BD E.cx al-
R Ry terapartezqualis angulus BD
‘ ’ . Hy.X ducatug re¢ta CH - Que-
niam-igitur latera ED,DC, tnanguli EDC,zqualia
fuatlasesibus H D, D C rriangali HDC, & anguli
18 lareribus contenti EDC,HDC, xquales; ¢ erunt
zeftz C E,CH; ex viraque parte ipfius linex. miai.
_mz CB; vel masima C A, zqual¢sinter fe .  Qued,
autem nullaalia his duabus poflit effe 2qualis,cda
ftat. Nam fi ex C,ducatur ilia . quz cadat fapra
pun@tum Hs erk ea, cum 6t ei, qua per centrum:
ducitur, propinquior » m aior quam CH : fi vero
cadat infra H, erit ea, cum fit rematior.ab eademos
CA, pey centrum dul, minor quam CHy, vz oftens.
- fum fuit Dua igitur duntaxat re@z linex, xquales
ad verafque partes mipima C B, vel maxime C A,,
.cadunt . Iraque fi in diametro cifculi.quodpiam
i"unmux punttom , &c. Q od crat demongtran,
um ,. .

Thes-



LibenTertinge. 78
Tharoma 3: Propofitio 8, Si. extra cirenlum fumarwr
punélum. quadpiam.. ab esque punilo ad circulum de~
dusanturrella.quadam:linea s quarum. vna quidem.
per centrum provendatns s reliq & vers vt-livet : In.
cauam perspheriam cadintium. rellarum lincarum.>

+ maxima qudemefi¥lia o qua per centram. ducitur ;
alinrm aktem propinqusee ci, gua per censrum sran-
58 » regaetiore femper maien.oft.. Inconuexam vero pe-

~ rephesiam caditinm rellaxum.{inearums minimg. gui-
- déeft élla s guasnterpunBum | & diametrum. snter-
- pomitur a{u'nmnmcmgb qu ‘.)Z"F""’!“"" of minie.

T ma: remotiore [emper winar.ef,  Duc autem tantums
raita linea aquales abes punite in ipfum circutums
adunt 344 VITA[GNE PAStes, minime o vel maxime.

- X puntio E.efracir-
2 2. cluin BCDA, ciive
+ cemtrum Fe linéa fecan-.
tes: circulutn. ducantul,
quarum A Es per-centrli
tranfeat,aliz.vereEB, E
C,ED,, vicungue . Dico
ombium cffé maxintam
AE. queper centrum.,
- discitur .propinquior illi
EB: maiore refta EC,que
gemoties'eft ‘b ~m'en
A B, Et wadem: ratie
ne
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26
36E B; maiezem quam ED. E contratio autems 16

fam EG, ommum, qua ex-
tra circulum funt, mini.-
mamefle ; Deinde 1o &am
EH . qua vicinioz eft mini-
mz EG. minsrem efic re.
&a EL remotiore ; Et eadé
zatione ipfam E I, minan €
quam E K. Denique ex E,
ad vtralque paites minimz
Jincx E Gyvel maxima AE,
duci pofic tantummedo
duas lineas re@asinter fe
zquales . Ducanmyrex cé.
1.0 F,ad pi¥a C,D;B G>H
1. Ko reta ¥C, ¥D,FB.F K,
¥H, ¥, Quoniam igitus

duo.. 1aEF,FBtriangh! EFB, 4 maiora funt ze-
&a EBs Suntsptem refis EF. FA. aquales x't(hs 4
¥, F3. hoc cft tota rela AE; e’ & nE, maior,qui
X B, Badem raticne ent AE, maich yuan EG &
quam E D, quase AE, cfl cmniin, ;s quacsEsiao
ciravlum cadunt ; maxira

Deinde , quoniam lazera EF, FB. tyianguli EFBt
=quslia funt Jateribus E F>, FC,inanguli E¥C; E,
anguly totus E F Bymaiorcangule EFC; b eri,
bafi-E B, bati E €, maior. Eadem ratione majo
erit E B, quam E D : Iten EC, nziors qran. ED

T aaoprhs N3qprh

Qpare

LS A



: LikerTertius, ~ 7
Quase ansiuquiol’ ei , que per ¢optrum.,
duacitur, maior et lineazemotiorze, .

. Rutlusy quia in trianguloEFH, ieQa E Fs 2 mi-
00z cft Juabus EH, H F; § auferantue-gquales §G»
¥ : remanebit sdhuc £Gy minon,quam EN. Simi-
ii zatione erit EG; minos,quap El, & quam E K.
Quare £G, omnium linessumentra circulum,.que .
ex¥, ducunturn, minion el . .

Ruifus, cum intra trisggalum E 1 F. cadant duz
re&z EH,HF.sb cxtremisRibus lateris E F; berunt
EH.HF, minores, quam&l, [ F . Sublatis igitur -
gualibas FI,FH,remancbit adhnc EH,minor,quam
E 1. Yazi ratione esit EH, ppinor. quam EK : Item
E I, minot,quamE K . Quare linea propinquior
minimz linex EG, minor eft, quain remotior ab
eadem . R T

Foftremo fiat-angulo EFH.angulus E¥ L, 2quae
liseBe ducatur re@a £L. Quoniam igituz latera EF;
FH.wiangeli EFH » zqualia funt lateribus EF, FL»
IxianFuli & L; Suataurem & anguli EFHLEFLudi~
&:s laresibus contenri xquaics i c erunt re&ta Ef,
EL,ex vtraque pagteminimx EGyvel maximz EA,
$ncee fe xquales . Qo od autein nulla alig his podlit
effe 2qualis, confiat . Nam: fi ex E, ducatur re@ta
sedens viera L > ent 1pfa, cum fit remotiora mini-
ma s maiorquam E L. Quod fi cadat inter G, & L,
eiit ea, cum fit mimma propinyuior minor quim
EL,viaftenlum et ,‘Duz igitur folum reflx linex
: : F xqua-

3

a goprimi b aprim. € ard



— 4:@
-3 Euclidis Elem:

aquales ad vtraque partes minime,vel masima ot

dunt - Si igitur extra citculum ﬁ_m:anu puaum

quodpiam, ab eoque pun&o ad circulum deducan

tur re@z qnadam linez, quarum vas quidem pet

centrum proétdatur, &c- Quod erat demdftrandi.

Theor. 8. Propof. 9. Sssn circulo acceptim fueris pus-

Gum aliqued Gl co punide ad circnium cadant

plures , quam dues rellw dince-ngquales s acceptume>
punum centrum off pfigresresti. .

N Runéto A flumpro A,in cir

B <culo B C D» cadang plu-

- res reétx >, quam du, AB, AG

A A Dyinter {e xquales. Dico A,

] punétum efle cchteumn circuli.

Conneltantar enim pun&a B,

D C.D.rot1s BC,CD; quibus di.

wifis bifard in E. & F, dacan-

turex Ay etz A E, AF. Quoniam agitur latera A

E E B, trianguli AEB, xqual:a funtlateribus AE.E

C.uianguli AEC; 8 bales AB,AC, ponuntur eciam

zquales; s erant anguli AEB,AEG, zquales, ideo-

que 1 &, . Eodemmodo ofendemus, angulos ad

¥, cffe : os, Quarecumretz AE. A¥F, d uidant

reftas BC,CD.bttaniam s & ad angulos eetos;tran-

fibit vira.yue prodita perccutzam cireuli,per co-

rol.ar um propof. 1. hutus Iib. Pundtum igitur

A 1 guo fe nutuo fecat, centam erit circus

li . St cuiwefictalind punétum cenirum nons

trzan-

T pil.
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‘ean fi rer VITNQAE pec centram. Siitaque in circulo

‘mepmm fuctic pundum, &c. Quod demonftrane
um erat . v, R

Fheorema 9. Propif. 30.Cireulns circuliom in pluribus o
quam dusbus, punétis non ﬁ:? .

. G Eceant E ﬁiidcm,dno

- circuli{i fieri poteft,

A P in tribus punm;{on, &

E, ¢ {ouentum autem fic

L. centrum cisculi AGS

. DHE, 3 quo ad di&ta tris

D punrfla ducantyr reftz

v A» 1B [E, que per defin.

. circult xquales erunt in-

tee fe. Quoniam igitur intra cisculum ABCDEF,

affumptum cff pun®um 1,3 quo caduntin circum~

fetentiam plures, quam dux. re@z zquales. bent

, centtum circuli ABC DEF . E<at autewm idé pun-

&tum I, centrum circuli A G 8D H E.Duo ergo cir-

«culi fe mutuo fecantes habent idem centrum. ¢
Quod cft abfurdum , i .

ar

Thear.48.Propaf12.85 duo cireuli fe f¢ intus comtingant o

atgcc avcepta fuerint cornm contra i ad corwm cesicra

adiundareflalinea , & produﬂn 3 incontallum_ cir-
Culorum cader |

1 tus

Tangar circulus ABC, circulum A D E, in- .

a b ks b oyue . . e by
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tus it A, & fit B, cCartush crrenlhHaADC; & Gy cem.
ssumciscnli ADY.quod necels
fanoab illodiverfum eritycia
duocirculiinterius fe cangé~
E tes.a non potiint idem cen
trum Babere . Dico reétam.,
extenfam per GX E » cadese
inconta&tum A. $i enim non
- cadit, fecetv uu&nque ciren-
: isD Bs C, F. & ex contaity A,ad cen.
:x::n x.;i?;,p:?t{; ducantur AE, A G . Quoniam igitat
intriangulo A E Gsduolatera GE, EA, b maiori,
funt latere G A; Eft autem G 4, refta re@a GD, z-
qualis; [ quod G pofitum fit centrunreiectili ADE)
erunt & GE, FA.re&tz maioges re@a CD. Deinpn
igirur communi G E» remanebit EA,maict, quam
E D - Quare cum EA v xqualis fit ij:i EB 3 ("qued
E, pofitum fuerit centcum circuli ABC)erit & EB,
smaior, quam E D . pass quam 1ctum , quod cft ab-
%glrl:;a xr. Propefl, 32.55 duo cirenli fe fe, mfm'u'\c
contingant lineavifla,qua ad centra sornm ads unge-
er comélatum tanfiois,
ur.g’ A / Irculi duo A B C,
C D B E, tanganst fe
cxrerius inB, & ecentrom
circuliA BC, 6t F, cit-
culiveroDBE, cem‘r_um
{14
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it 6, dico rcftigienesfam per £ & 6, tratifine pet
contaltum B. Sienim non tranfic, fecée circum.
fracatissin C, & E. ducanturque 3 centzis FiGiad
Bscitadtom re@t2 EB,GB . Quoniam igitar in ttis
g(n;lo FBG; Iatctaduo.BF-BG . « maiora funtdatere
1 Bft autem 2¢Qa B, reftx ¥C, xqualls ; (quod

Fa ponaturceatmum citcnl] ABC, )& reia BGyrefte
GE. zqualis, (quod G » ponatur centrum circult
DBE) esunt, & re&2 FC, G E, maiozcs quam re®a
NG pars quam totam ; { cum ¥ C; contneat pra-
tex FC/GE, re@am adhuc CE ) quod eft ablazdum,
Si igitns duo circudi fe fe exterius contingant , &s.

,@dcngdcponﬁundum .

Thoerema 29, Propefin3. -Cirenlus cireuluso nom tangit
< sy plurshus pun@is o quam wney fins intus,
¢ Sxtra tARI A o
Y Angant fe fe circuli AB
i CD,AECP,intus fi fies
ri poteRt. in pluribus padis ,
qui wno.A & C: Aumitus
L Aamem eentra horam circus
lotum Gy Hy a quz dinerfa,
ctunt, perque reta GH, in
. veramque partemn estendas
tar quam necefle eft b cadere in cona@tus & & G,
Itaque cum G.fit centrdm , & refta A G H C, dia.

" ifatiam fn punQo G. 8l !
meies, dinidetur AGHC:bifati Y o il




n Euclidis Efem.
mili ratione &inldérur cedem ACibifzlemin ¥
quod eft ablurdum . Vna enim ‘re@td in wno dunts-
xat pun@lo dimditurbifariamy, 3inarigue G Creft
d!mxd'mm totius A.C erif neceflntie B € , dimis
dio misor, cum fit pansdimdif BGC: - - -

Theor. 13, Propefi14, In cﬂnh"u,u&n vellalines s.
gualiter diffans 4 pentre |, Et Yus aqualirer diffantd
Sentro , aguales funt inter fa.” Coret o

: Intin ctreulo A B C Dyeniug

) A O centrum Edie re@ta zqua

"\ les AB,CD.Dicoipfas zqualiter

\ 1 diftare a centzo E. Duramur e:

nim ex Escentro ad re®as A B,

ﬁ C E,&duz_, perpan&ictlaegs EF,

EG, & cofviumganturrefigE A,

L 35 ) ED: 4 Secabunt re&lz E FSE Gy

reftas AB,CD, bifariam . Quiare cum tote AB, CD,.

xquales ponantur > exunt & dimidizearum , refte

videlicet AF» DG, zqualisa. Quoniam igitnr qua.

drata re®arum E A, ED, 2qualinm, inter feo

funt 2qualiat Quadratum autem reétz EA,b #qua.

le eff quadrsatis retarum A ¥, FE; & quadratum

te&x E D, quadeatis reftaram DG, GE:Erunt

?uoque adrata refatum A ¥; FE zqualiagqua.

ratis reftarum D G G E. Abjatis ergo quadraris:

2qualibus taua.lium re&arum AF Dé. remancbit

quadrata te@tartam FE ,G E» cqnalia,ndcoq‘;‘lc &
$(34¢ 3

e
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gefix EF.EG. 2quales crunt . Diftant igitutperg.
defin. hurus lib se&= AB,CD; zqualiter 3 c&r0 B,
Rurfus difieac reéte AB,CD,zqualiterd centro E,
Dico easinter fe efle zquales . Ducantur enim ite.
sum ex centro E, ad AB, CD,perpendicularis EF,E
6, quz per 4 defin huius Jib zqualis erunt; c divie
deniq.refas AB,CD., bifarid Dudtis igitur re@is E
A, ED, erunt carum quadrata zqualia: ER autem
quadratvm e &z EA. 4 zquale quadratis ¢ &arum
AF,FEr& quadratum re&z E D, xquale quadratis
teftarum DG,GE. Igitur 8¢ quadrata re&tarum AP,
FE, zquatia funt quadraris re@arum DG,GE;ideo-
c ablatis zqualibus quadratis =qualium re@ari
F EG, remanebunt quadrata retarom AF,DG, .
qualia salgueadeo re@x AF, DG: ac propterea es-
ram duplz AB,CD, xquales quoque.erant . Jtaque
incirculo zquales redtz Lines zqualicer diftant .

eentros, & co Quod erat demanfkrandum .

Theorema 4. Propof. 25. In cirenle maxima guidem.s.
iinea eft diameter 5 aliarum auterm propingusor sens -
tre , rematiere femsper majer ,,

c N cirenld ABCDEF cuiue
3 centrum G, diameter fit
A A F; & reQa ei propinquiot

H1, rémotior autemCD.
Dico omnium effe maxie
) F & mam

s 3 . ¢ qpprimly

.HHMH




‘84 " . Buclidis Xiow, .
mam AP & B 1 dia jorem quam CD , Ducantue

enim ex G, centro reQx G |

kyG L , perpendicularesad
¢ €D HI. Etquia remotiof
g ©f CD; d.centro,quam Hiy
A eritGlymaiorquam GL.per
g 4 defin, huius lib. Abfcia.
datur ex GK, re@a EMiph
GL, xqualis ;atque per M,
o : educatur BM E , perpendic
. etlaris id GR, & connefantur re@le G B.GC,GD,
GE. Quoniam jgitur re&tz perpendiculares G M
GL,zquales fubt saqualiter diftabunt re@e BE, B
1, acentro . pery. defin. huius lib. s & ideo inter
fexqualesesunt. Rurfus quia re@x GB/GE, b ma-
iorgs quidém {unt refta BE,2quales.autem diame
-t20 AF; erit8c diameter A F; maior, guam BE.Ea-
dem ratione oftédetar AF, maior omnibus alijs li..
neis . Deinde quia Jatera G B,GE, trianguli BGF,
Zqualia funt lateribus GC,GDstrianguliC G D ; &
angulos BGE s maior eft angulo CGD-scerit refta
BE: maiorquam C D;.atque adeo HI quz gqualis
oftenfa fuir ipfi B E, maior quoque erit quam €D,
1a circuld igitut maxima quidem linea eft diame-
ter, Ssc. Quod exat demonftrandum . _

b Bty B30 peiany "4. primi,
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FAkoreron 35, Prope[,.35. Qua ab extremitats diametri
difuYnc csveuls ad angules re@os ducitury extra ipfiin
Wdviibim cadet s & in-locum interSp‘am ralham bimds
#.rn’pbcn‘ﬁ comprebenfion , altepn rella lines M
eales > & famicivcvli quidem amgulurs quoquis ab-
gulo acwtereliiines maier eff 5 reliquus antem miner .

E. TN circule ABC; cnius eene
: g4 wm Dydiameter fit A Cp
' ad quam ex As punflo extre-
B m° perpendicularis dacds
tur.Dico hanclined perpent..
dicularem neceflario extra
circulum cadere. Si enigy
» L =) cadit intra ipfim y qualis e
A3 dufta DB, « érunt duo anguli D A B, DBA. =»
quales,{ed DAB,redtas eft,per conftruétionem:1gie
r & DBA,re@us erity quod eft abfardum, Due
enim anguli in triapgulo b minores funt duobus
te@tis , Non igitur cadet perdendicularis intra eig.
culum ; neque eandem obcanfam in ipfam circit
ferentiam, fed extra. qualis eR E B, Dico iam ex A.
inter AE» re@tam, & citcamferentiam AE, non po.
{ecadere alteram re@am, €adatenim. fi fieti po.
teft, re&ta AG, ad quam ex D, ducatur pegpendicy.
latis CH. fecans citcumferentiam in Iq cefTa.,
£i0 ad pattcs anguli acuti D A Gyeaders ex coroll. 2.,
pro-

8 1Pl , . Pridh | e o
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26 Esclidis Elew,
prapof, 17.1ib. 3. Quoniam igitur in triangulo-B.
¥_ E  AH,cduoanguli DHA, DX |
< H,mincres funt duobuis
1 reflis; & DHAyretusefl,
per confiruflionem , erit
angulusDAHyrc&o minon
ideoghie retta D A.hoceft,
xc&tailli zqualis D 1,4 ma.
i ior erit,quam D H, pars
quam totum . quod cff abfurdum . Non igitur is-
tercipietur reftainter AE.8¢ circumferentiam AB:
¢d quxcunque ex, A, ducatur infra AE. ea feeabit
€irculum . Dico denique angulium femicirculi, ¢8e
tentum diamerro AC?& circumferentia AR maiom
gem effe omn: acuto.angulo reQilineo, reliquam
vero angulum contingeatiay qui continetur re@ta
AE, & circamferentiam A B, minorem efle omni
acato angulo re&ilineo. Quoniam enim oftenfum
eft omnem re&tam ex A, dultam infrs perpendicu.
‘farem A E, cadere intra circulum, faciet neceffario
elines, cum A C, angulnm re@ilingum acurum_,
minorem angulo femicirculis at vezo eum A Eyan
Sulum re &ilineum acutum aioremangulo coge
tingentiz , cum ille fir pats.anguli femicirculs, hic
vero tor quidpif refpeétu anguli contingentie.ld
quodiiquido coftat,ducta re@ta AB,quomodocung;
infra A E. Nam cum hec linea A B, intra circulum
eadat.ve demonfirarum ef,erit angulus reilinens.

e fcu-_
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ieatus € AB sminor angulo femicirculi contento
1b diametro A C; & circumferentia ABC, cum ile
¢ huius fic paxs : Angulusvero ccntingentiz con.
entus fub rangente linea AE, & circumferentia A
8Cyminor angulo re@ilineo acuto B AE, quod ille
ius pars fit . Eademq; ratio cft de ommnibus aliys
ingulis acntis retilineis, cum omines continesn-
ur 3 diametro A C, vel tangente AE,& reétis et 8,
ub AE» duftis quz ommnes intra circulum cadent o
itdemonfirauimus . Anguldas igitur femicircujs
n3ioreft omniacuto angulo reétilineo 5 reliquus
utem angulus vontingentiz. minor, Itaquz qug
ib extremitate diametri , cuiufq; circuli 2d angu.
‘'og xetos ducitur , &c. Quod erat oftenden.

Problems. 2 Yr:;qﬁ';:'o !7 viMo ,}mli._' m!?ai» {5
neavrdncope  quadacum tanget circidumy . TS

E X pun&o A ,ducenda
fit linea, qu= tangat
B \A, circulum BC, cuins centrid
‘3(‘ - D Ducator edkaA D, fe-
Al canscircujain BC,inB.De.
{4 .. visdecengto I, ipterubiios
- wutem DA defeaBaturwir.
kubrs AEIS& cx B, educarnz
\Es perpendicularisad A D, fecans circulim A
Bia g. Dyftadeniyue tefa E Difecante circnlum
N N : + N »
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$, C in C) osmnedtatur selta AC : quatdics il
gere circulum BCyin C.C
enf duo latera DE, DB,
iuli BDE, xqualia fint éi |
us lateribus DA, BC;
guli CDA, vtrumg; v
B veconfiar ex cimli de
: ﬁoncsangﬂaﬁgm D.caed
tus dictis lateribus ficesw
mupis: Eruint ¢ & bafes BEsCA,& anguli DEEN
‘A, fuper ipfas zquales, Eft autem DBE, e
conftruftione . 1gitur & DCA » reftus erit.
CAjcum fit perpendicularis dufta ad Craxts
femidiametri C D, tangef circulum, per oM
xium pracedentis propofitionis. A dato e1go
€0 A, dulta eft A C reéka, tangens sirculum B
<, qod faciendum erat. ‘
Thaor. 18, Propyf, 18, i civenlum tangar nhqu:‘ln
linea o d contre sus e3 ad contalum adsungaur il
" quadam linea : gua adiunlla fuerit ad splam contie
géstem perpendicularis erid :
Efts. linea A B, us
. gatin C, cm:yq
C D, cuius centrum R &d
Eiad Cyre8ta ducaryy BEN
co EC perpidicularé efp
AB, $+.n, 1.8 et ducatuy’
Q@ perpendicularis ad AY,

b,

at
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iatismin D, Jam-igiswr im trisoe
'uly CR P, sduocanguli ECF,EPCyminores funt
ugbus reftis; B et EFC,reftus ex confisuétione:
1itE CF, miaor. Quace ¥ major crit e E C»
oceft, E Dy quam EF, pars quam toram, quod
ftabfurdum-. BR igitur B C. zxpendicnhns ad

13:Quare £ cirenlum tangat re
cc. Quod demonfirsadum crer, _
Alitér E C, non eft perpendicularis sd A B, erit
ltezangulomm ad C. obtufus, % alter acnrus. Sit
rgo ECB,acutus « qui cum maiog fit angulo femi-
irculi E C Ds erit sogulus femicisculi minor ane
nlo aliquo acuto : quod et ablurdum. Onnipfi.
idens angulus fenucirculi ¢ maior. et} omini: ae
uto, : P
“heerema 17. propef:83. S circulum tetigerit rella
quapiam linca , & contadlu autem rellglinea ad an<
Lulos reles ipfi tamgents excitetnr : Inexcitass,. erie

sentram ciresls . _—

- Angaet eefla A B, circulid

[ EnCac i

catur CE, perpendiculaiis ad

AB.dicoin CE, effe centrum
cireuli. Siepim eft extra CE,-

. fit !‘.cexxx‘ul:'né- quo ad C.dy-
. catur ge & perpen.

¥ - Giculasis exit ad A B, Quare
t&ig augulus F C B, rcflo angulo B C B, mqualis
' _ et |

quspiam lineas

———



99 Ewclidis€lem. .
it pars toti: quod eff ablurdum . ~Nowigiom
&xtra C E, centram circuli exiftet. Itaquedi cir
culam retigerit re€ta quapiam linea » 8c. Quot
roat emongtrandum : : R
Lt N v .
heor. 18, Propels 35, In civeule o dmgulus ad cewtram
* duplesed angpli ad peripheriam o cum. fuerit ga-
A peripheria bafis angulorum o
- £:on T T !
s gos 2 F N eisculo ABC» cuinscentrum
oy L D. fuperbafin BC.conftituatu:
: «-angulus BDC, ad ceatram; & fu-
‘pét cimdem bafin angulus BA€ ad
peripheriam, Dico angulum . BDC,
, duplum efle anguli, BAC.per cen-
) C{ tram D,re&aextendatur AE, Quo
niam igitur reftz' D A, DB, zquales funt, 4 erunt
anguli DAB, DBA, zquales: Eft antem externus
anguius BDE, b zqualis duobus angulis iaterpis
D A B, DBA, Quare BDE. duples crit altcrius oo -
aumavt anguli DAB.Eodem modo duplus oftende«
tur angulus CDE, anguli DAC . Quapropter totu:
B D G, dnplus esittotius BAC. Quandocnimdus
magaitudines duarom {ant duplz, fingulz fing:-
farwn, ¢ quoque aggregatum ex illis aggrega::
ex his duplum . Confiat ergopropoficum, & ec-
dem fere modo oftendewr in alijs cafibus,
El e

Theo-

a 5. pris b ja primd, -
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Firoremag. Rrope 2 1: Incircule quiin eodem feg.
- '-mmfut? angulsy fint snter fe aguales, £

) A » N cireulo ABCD; cnius c&-

’ trum B, exiflaatanguli A,
(’ S¢B» infeﬂgm‘emoo ABC,
Dico cos ellezquales . Sit e-

A ™m {egmentam DABC . pri-

> € ynum femicizculo mains ; &

ducantuy 1e&zDE,CE,ad cé-
. trum. E.'Quoniam gitur an-
gulus DE C. ad centrum , s dupius ef ram anguli
DAC,quam DBG; ad petipheriam. qum omnes ha.

'~ beaot candem bafin D Cs5 cruntanguali A, & B.dis

midiatz partesangull B . & Qgarcinter {c zquales
erunt. Bademque tatione omnes alij anguli exi-
flentes in Tegmento D A B C» oftendentur effc 2.
quales. L .
; Sit deinde fegentum DABC,
wel {femicirculiis, vel femitire
culo minus.Ducaniur per cen.
D CrumE 1@z AP BG, & in

fegmento minor: conneftan.

tur reftx DE, CE . Q:toniam.

igitur angulus DEF, ad cep.
trum. c du plus eft anguli DAF>ad peripheriam : St
militer angulns CEF,angali CAF; ac proinde dno
anguli fimu] DEF,CEF,duorum mgulommnﬁug ul

: A

~

a wer. b rpe  ewownr,
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DAF, CARdapli crunt, hoc eft;toties

DAC: Suntautemanguli DEG/GEF,2quales an-
£uio DEF: crunt quogue tres anguli DEG, GEF, P
EC, imul dupli ‘anguli DAC Eadem ratione erig
ijdem sres anguli dupli “%8 (DBC . ¢ Quare z.
quales erunt anguli DAC,
Theorema 30, Propef. 23, .‘Qwilqtmmmin civenkis
dejerjptarsm anguls o qus ex aduerje » dur
- busmebiss (unt aguales, ]
- Y N aseulocuius centeum B,
infriptum fit quadralate.
un ABCD , Dico dvos anpg
Jus oppofitos ABC, CDA s Lit
BCD,DAB zqnales cfie duoe
bus seftis . Dudtis enim dise
metris dusbus quadrilateri 4
8D, s c2uniduo anguli A
BD,A C Dsint ecdem feyg,
to ABCDu.aquales. Similitereiunt duoangul: €3
P, CAD incgden fegmcmo-CBADalqunlu.Q’.
re duo anguli ABD, CBD, hoc ¢ ft, totus anguins A
BC, 2qualis oft duobus angulis ACD. CAD.Addi
to rgitur comm:d angulo CDAerunt duo angs-
1i ARC, CDA gquales tribus angulis ACD. CAD '
C D A, bSedhitreszquales funt ducbus seelis .
Igitur , & duo A B-C, CD A, duchus exunt se.
&tis 2quales . Eodemanado. cftcndeg.us angalos
B (D, D AB,ducbus efic re&is aquales, Nam

s

L& ¥ o] sy by g,
N
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-garfus duo suguli ABD, ACD, funt zquales : Irem
duo BCA, BDA; ac propterea totus angulus BCD,
duobus angubis ABD,BDA, aqualiserit; Addito
igitut communianguio BA D; eruntduoanguli
BCD, BAD, xquales tribus angulis ABD BDA.DA
B ¢ Sed ht tres funt aquales-duobus reis , Igitur
& duo BCD, D A B, duobus redtis zquales esunt.
@ sadnilaterorum igitur in eirculis defcriptozum,
e, Qx_pd—demonfnndum (3¢ N :

Theor,21. Propoj 23, Super eadem relalineay dne fog-
* " mentacircnlorsm fimiliay {r inaquaiiay nen
sonflituentur ad eafdem partes,

re&a A B, conftitnantar
ad eafdein partes duo fegmé-
tafimilia & inzqualia ACB,
A D B, Pesfpicuum eff autem,
quod fe (olum interfecent in
punétis A. & B; a Circulns
- enim circulum hen feeat in
‘pluribus pundtis, quam ducbuns, Vnde peripheria
"vnius fegmenti tota erit extra periphena alterins.
‘Dacatuarigitur reéta AD, fecans circumferentiasin
€, & D, & connc@antur etz €8, DB. Quorism
‘igitnr fegméta ponnntur fimilia; erit per 1o.defipn.
‘huius lib. angulus ACB,zqualis angulo ADB, €x-

: - . G ternus

- . S I enim fieri potef, fuper

i

€ 33 pri ;h.\n.u_ .. . oA
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terous interpo.: & quod efi-abfurdum .. Non igj-.
tur fegmenta funt fimilia : Quare fuper eadem res
Qalinea, &c. Quod erat denionfirandum .

Thear23 . Propefia4.Super equalibus re@is lineivfimilis
“  eirexlorum jegmensa [unt snrer f¢ aqualia .

R ' Viper redli< line's

X E S 2qualdbys AB,CD,
cor&l}u;na fintte ;\é-

e b . ta fimilia A EB, CFD.
D < & A Dico ea inter fe effe

- xqualia. Lince enim

AB. CD; cum fini ®quales, congruent intes fe, fi
altera akteri fuper ponatur . Dico igitnr & feg-
-mentum ARB, {cgmento CED)congrucze.S1 enim.
RON congruit, cadet aut extias. duL 1ALra Ut par-
tin extra, partim intra . prd fiexcra cadatr, aut

_intra , conftitnentur fuper cagem reéta C 1, duo.

fegmenca AEB, AFBAimilia, & inaqual.a, quo-
xm.vnum totum extra aliud cadit, quod eft ab.
furdum, 4 Demonftratum enim cff contraz.um.

«Quod fi partim exira cadats. pagtinNinira,fecsbant

{¢ fe in pluribus punis, quam duobun duo circu-

-3i . Quod eft sbiurdum, & Cizculi enim ron fe

fecant in pluribus punétis, quam duobuns - Cen-

gruet-igitur fegmentum AEB, {egn6nio CED at-.

que adeo ipfa inter. f¢ aqualia erunt, Qi circa
: ’ fupe

P pe aajeer, b o



. Leber Tertius .. [
faper zquatios redlis lincis, &c, Quod erat de-
_monftrandam.. .

frnblem.;. Prope/.25. Circuls [egmente datoy dejen-
berecareulm , calus efp Jegmentum ..

- It fegmentum eirenli A
BC, qucd perficere opor
p tea Subtendartus 1 &2 AC,
: qua bitanam 1ecetar an Dy
purdo, per qued perpendie
E . cularis ducatnr DB, conne-
’ o ' Qarurq; AB. Ang: lus igitur
" DBAsvel major eftangulo D A B, vel 2qualis, vel
minor , Simaijor, (qued quidem contigger, quane
* dofegmientum A B C . minus fuerit femicirculo
Func enim, quia BD, wanfit per centrum ;5 €x co-
_ 1ollario propofi1. huius hib. quod eft cxcra fegm &-
“itum,eum ponatureffe minus; ent DA, maior,qui
D cum DB, perficieas diametsun a4 {1t omninm
minima,quz ¢x punéto D, ta drcuraferennam ca-
u'ﬁt-.Qr'gé:c anigulus DBA,» maior eritangulo DAB)
cino fi nen‘eft fidtg, angulus BAE, xqualis angulo
D BA,& fecet 1elta AE:Yc&am BDsprode étam 1 E.
Dico Esefle centfi cirenlicuius fegmedum'ABC,
Duftaenim te&a EC, czunt latera AD, DE, trian-
guli ADE,zqualia lateribus CDs DE, tnanguli C
DE & anguli contenthret ¢ Quare balesEAEC,

. G 2 Zqua-

LA B Wl LI T TR T B

<




o6 Euclidis Elem.
squales erunt ; d Eft autem & E Avequalisiph P8,
quod anguli EAB, EBA, 2quales fint.. Igitur tres
linex EA,EB,EC,zquales erunt, ¢ ac propterea E»
«entri erit circuli ABC. quandoquidem ex E, ph-
res qui.duz rete ¢qualés cadunt in clrciferentid..

Thesrema 23: Propefitio 26, In aqualsbus éir:ulis,aqua-
les anguli aqualibus peripherys iuﬁﬁunr:kc ad ¢eme
Aray. fiwe ad peripherias conftituts infift .

A\l E /_B o
cA.

I N circulis ®qualibus ABC,DEF,quoram centsd
G, B, conflitutifint primii-ad centra anguliz-
Muales AGC, DHBP: Dico peripherias AC,-DF, gui-
“businfiftunt, fine fuper quas afcenderunt e fic 2-
uales , Sumanrur enim in peripberijs ABC, DEF,
uo punéta B, E, ad qua re&z ducantur AB,CB:D
E. FE, conne@anturque re@ 2 AC,DF, Quonid igi-
tur s anguli B, & E, dimidij fhot qualium angu-
“dorum G.& H; crunt & ipfi xquales 1nterfe.Quase
ex dcfinitionc fegmenta, ABC, DEY, fimilia exunt.

S Et
€9, €% . BaQter. § -

- s

»
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"Btquia latera AG,G O trisguli AGC equaliafune
lateribus DH,HF trianguli DHF» propter circulord
®qualiratem;-& angult,quos continent G.H.equa.
les, ex h.{ﬁothef' erunt bafes A C, BF, a2quales, ~
r

“Cum igitur {egmenta fimilia ABC,DEF fing fuper
lincas xquales AC, DF, c eruntipfa inter (¢ zqua-
Jta. Quave fi & citeulis kqualibus demantur, remaa
'nebunt, & fegmenta AC,DF,inter te-wqualias atq; |
-adeo petipheriz AC: DF: Qued eft propofitua.
Sintdeinde ad peispherias conftituti duo anguli
zquales B,& E;Dico rurfus,pesipherias AC,UF (.
per quasafcenderunt, efle 2quales Erunt enim,ve
priussfegmenta ABC,DEF,fimilia Gum igitur fint,
{uper xquales lineas AC, DF: fcum enim anguli G.,
H, zqualés fiat, d quod fint dupli angulord zqua.
lium B,& E: eruatsve prius,relts AC,DF,xquales)
e cruntipfa inter fe @qualia. Siigituracirculis a4,
qualibus detrahantur. remancbunt & fegmenta
AC, DF,zqualia. In 2zqualibus, itaque circulis, z-.
quales anglili, &c. Quod-erat demonftrandum.

Theor.24. Propofi37. 1n aqualibug circulis, angulis gus,
-aqualibus pesiphersys infiftunt, funt inter (o aqualess
Jiue ad centras fine ad peripherias confiisnts infiftant o.

I N circulis 2qualibus ABC,DER,quord cfra G,
X H.infiftant primii anguli ad c®tra AGCi& DHF |
zgualibus peripherijs-AG,DF Dico ang:los AgC-
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‘& DHF,zquales¢1lt,S1 cnim gon funtequales.fic
B » O E

wngulus G, mzior, fiatque angnlur A GT, zqualis
anguto DHF, a Ecant igitur peripheciz Al, DF» 2-
quales Cum igiwwr peripheria AC, xquals pona-
tut'peripherie DF, erant peripheriz AL, AC,inter
Te #quales, pars . & totrm; quod +ft abfurdum.
‘Sunt ergo snguil AGC> DHF, zquales. =
Infiftanr deinde éifdem perrphetiis £qnalibus
AC; DF, anguli B, &E ad periplicrirs; quos rurfus
dico xquales effe. Nam fi al:envr ABC, maior efty
fiar angulos E, xqualisangulus ABI é eruntqne
peripheriz AL DF, 2quales Quare,vt prius;erant
peripheriz A1, AC, 2zquales,pars & totum ; quod
eft abfurdii . Sunt exgo gnguli ABCyDEF. xquales,’
In zqualibus ignur circulisanguli, qui zqualibas
peripherijs infitar.& e, Qiod demonfirand erar.
Theor.25, Prope/ 38, In aqualibuccirculis, aquales re.
" e Linee equales periphérias anferunt, maiorem guss
Hem miniori, minotem autens minors, -
I W circulis xqualibus ABC. DEF. quorutn cen.
A tra G, & H. fint re&lz zquales A C, DF. Bjco

*26 wr. b 30 o B
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‘waierem peripheriam A BC, zqualem effe maiod
DEF,& minorem AC,minor: DF,Da&is enim e
(tis AG, GC,DH HF; crunt latera AGGCitnangu.
li AGC, ®qualia lateribus DH.HF, triangul: DHF,
Ponuntur auiem & bafes AC, DF xquales . 1gitur
-aanguli G, % H, zquales eruat : Ac propterea pe-
ripherie AC DF,quibus infittunist zquales eruns
quz abla:® ex tous zqualibus, relingaenr etiam
-zqualcs ABC, DEF. In zqualibus ergo cizculis 2.
quales reéte linez, &c. Quod ezat demonftrandfi

B B

& LA<—¢

Thear.26. Propo 2. In aqualibus circulis y 'aquale
peripheria) , equales rela linee fubtendunt.

P

N circulis eifdem xqwalibus ponantur »quaies
peripheriz ARC, DEF ;- Item AC, & DF. Dico
reftas ACDF, qax eas fubtendunt, ¢ fle aqualeg,
Duitis enim lineis, vt prins,erunt latera AG, GC, -
triangnli ‘AGC, 2qualia lateribus DH_H F,'trian.
guli DHF. Suntdurem & angnl G, H, 4 2quales,
quoil zqualibue-periphétijs A C DF, infiftany,
- : . G 4 lgitus

1] .
alepti DI rer. ATH WE




100 Buclidis Elem.
fgitur b bafes AC, DF, zquales erunt. Inzqualih
bus ergo circulis, zquales peripherias, &c. Quod
ratoftendeadunmi- s

Theor 4. Propofitio és. Dataws peripherinm &
fariam fecare.

R Te peripheria ABC, (ecandabifs
S riam. Ducatur re&a (ubrendens
AC,quadiuifabifariamin D, etige.
tur petpendicularis D B.. que peri-

F\e pherum ABC, bifariam fecabitin B.

) D € pu&isenim getis AB, CBocruntla

“te:a AD,BD, nangali ADB,zqual.a lateribus CDy

DB, trianguli CDB: Saat autem & anguiiad D, z-
quales, népe re@i. Igienr s & bafes AB;CR, zqus-
les erunt; Ac propresea b peripheriz AB,CB.esnat
#zquales . Datam ergo peripheriam bifariam {ecsi-
mus. Quod erat faciendumd,
Theor.27. Propo/'3 1. Ip circulo angulus, qui in fomicir.
Suloy rellus oft : qus ausem i maiore fegmentoymng
- relo: qui vers in.minere egmentogmaier oft recte. Bt
amjuper angulus maioris’ fegmentisrelfo quiderm maier
2R : minoric autem (eqmenti angulusyminor eff relte
C Irculi enim ABC, cuius cenerum D,diameter
fit AC, conftituaturque in femicircalo angu.
lus ABC, exiftetque angiftus B A C, in meiori feg-
mento

-—
L Y Y™




Liber Terting. 191
mento CAB. Contliteatur quogae in CEB,mingri
’ fegmento gngulns BEC. Dico
- ; Ingulnm ﬂ_A B C,in femicirculo

N re&um effe; angulii vero BA G.
, in maiore fegmento ,'minetem
& N ze€to: & angulum BE C, in mi-
nori fegmento , maiorem refto,
Item angulum maioris feg-~
menti comprehenfum re@a BC,
& peripheria BAC, effe re@to maiorem . Atongu-
lum mineris - «émcnti comprehenfum refta BC,&
eripheria BEC,1e&0 minotem.Ducatur enim re-
6a BD, ad centrum, S exteadatur A B.in F. Quo-
niam igitur re®te DA,DB. zquales funt, s critana
gulas DBA snenlo DAB. zanalis . E.dem ratione
erit angulus DBG, angulv DCB. zqualis. ideoque
totus angulus ABCiduobus sngulis BAC,BCA, z-
qualis erit . 6 Eft autem & anguins ¥ B C, externus
eifdem duobus internis angulis BAC,BCA. in trii-
guto ABC; xqualis. Quare zquales eruntinterfe
anguli ABC, F B C; acproprereavrerque reétus .
Rectus igitur eft angolus ABC;quod et primum.
uoniam vero in ttiangulo A B G, ¢ duoanguli
ABG,; & BAG, fant duobus reé&kis minores ; Ec ¢
angulus A B C,offenfus re@tus: Erit angulus BAC,
in fegméro maiorh re@o minori;quod eft fecundii.
Rutfus, quia in quadrilatero A BE C, in-
era circulum defcripto, 4 dao anguli §ppoﬁti
AC,

———— o — - — -



Y02 . EwchdisElem, - |
BAC, & BEC, funt duobus reftis wquales; Etan. '
gulus BAC, oftenfus eft refto minor: Erit BEC,
#ngulus in fegmento minore, ré&tomaiors quod
‘eft tertium., , S :

~. -Quartum‘patet ex demonfratis, angulis -enim
fegmemmorum,; vel addit, vel detrahit se&@o., -
Theorema 28, Propofirio 33, 83 circulum tetigerst ali.

quarelta linea, a contalu avirem spraducarur ges.
dam reéla Knea circulum fecans : - Anguli's quos «d
contingentem facit, xqunles fiunt ifs ‘quisn alterns
cireuls fegmentis conpftunts angulss.

S TR Angat r¢&a AB, circulu

: - CDE,inC. pun@tosi

D ducatur re&a CE dinidens cir-

“culumin duo fegmenta in qui-

‘bus fiant anguliCGE, CDE.

-Dico angwlym ACE » zqualem

efle angulo CGE, in akegn

fegmearo ; & angulum BCS,
angulo C DE,in alterno quoque fegmenro . Du-
&aigitur reta CF, perx centenmy conne&arur re-
£ta EF: 4 evirque CF. perpendicularisad AB.b &
angulus CEF, rectus; ac propaerea seliqui-anguli

'BCF, EFC, aquules erunt vpi reékd s vt angulo rox

Qo ACF, Demptoergo cemmuniangnio EQF,esit

reliquus ACE, reliquo CRE qualis:c Eft autem

angulu CPE, ®xqualis quoque angulus C.G E. cum

Veetqi fit in fegmemtaCGE. Quare augunius ACE

: * angulo




. Liber Tertint , 13
angulo CGF, zqualis erit. Qaoniamvero in qua-
d':?l:tero CDEGq. duo d angult CDE,CGE, d 10bus
funt rectis zquales : ¢ Sunc autern & Juo anguli
ACE, BCE.guobus teékis zqualess fi auferantur
rquales mgnli A CE.CGE, remancbit angulus B
CE, angulo CDE. zqualis . ‘$i circalum igitur re-
tigerir aliqua re@a lineas 3 contaln aurem, &c.
‘Quod erat oftendendum . . -
Probl.g. Erepefitio 33. Super daea rella linea deliribe.
ve fegmentum circulsy quod capiat angulum agua.
{ems -disze -anguile reffilince, -

e - D punftum A, flae
; angulus DAB, =.
‘qualis angulo C. acuto 5
& agatarad D A perpé.
Tdicularis A E, qux cadet
fapra A B.Fiat deinde
angulo FABiequalis an-
gulus FZA. fec _‘gxe BF,
re@am@E. in ?4 Erunt
fgitur ez FA FB, zqua
aaten i les. Quace ficentro F, &
interuallo ¥ Ascirculus defcribatur AGB, tranfibie
isper Bi Di¢vightarangulum i fegmenio A GB,
quod deforipmm eft fuper A B, cffe xqualem an-
gulo C:Fiat eitinh angulns inifto fegmento AGS.
uia igitur AR, pervepirii FXransm.& ci perpen-
dicalaris EA3D Ay tangey DA, re@tacisculumin A,
Ptl’
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Yo% { o
‘per coroll. propof a8, bvius lib. Qraproprer &

© gulus DAB, hoc eftn
. -gulus datus C» zqualis
erit angulo G, in feg-
‘mento altecno AGB.
I 8i vero it angulw
datus H,obrufus . Fiat
rurfusangulo H, ®qua.
lis angulus IAB.& 2ga-
tucad [ A, perpendicu-
. haris AE,qua fupra AB,
: - cadet. Religua omaia
fiaat, vt prios, d'efcri;;!mque erit fuper A B, (eg-
mentum AKB.in quoanguius k, zqualis eft anguw
1o dato obtnfo'H. Nam anguius1 A B.-hoc eft, an-
gulis datus H, ¢ xqualiseft angulo k+ in dlterno
jegmento A lgB. Eadem enim eft demonftratio.
‘Itaque fuper data re@ta linea defcripfimus fegmea-
wm, &§.Quod e?iendum Txat,, ;

Frobl.6. Propaf.34. A dase csreulo /igmnﬂn;l ableinde-
recapiens angulum dqualom date angulo retilines.

D Atus circulus fit ABC. a quo auferte oporteat
|/ fegmentum, in quo angulus exiftens aque-
‘lisfit date angilo D. g Ducatur re&a E F, tangens
circulum in A. Fiatd®inde angulus FAE , 2zqualis
aogulodato D. Dicogitur angulum ACB. in feg-
mento

A
-

baatér  €gnter, . apneter, |



Liber Tertius o ro¢
1ento ablato ACB, qualem efle. dato angulo D--

; Eft enim b anguius FAG; ¢qud-.
1is angulo B, in ajterno fegmé.
\ to ACB. Cum ergo angulo.
C dato D, fatusfit zqualis an-

+ gulus FAG, erit quoque angu-
Ius B angule D, zqualis. A
" dato ergo circulo abfridimus

": 7‘. fegmentum A C B, &c, Quod:

erat faciendum ..

A

reorema 29, Propofitio 35, Siim circuls dua rela. li-
nea. (e fe mutuo fecuersnts relangulum comprehin-
fum fub (egmentis uninss aguale ef ei, quod fub feg~
mensis alserins comprebenditurs rellangulo.
c Ecet CD;tranfiens per cEtzum.
r2&tam A B, non bifariam. Sea -
ceturergo AB,bifariam in Gydn-
' canturque re&tz FG, F B, 4 eritgs
t + FGwperpendiculans ad AB.Quo-.
ZA niam re@ta C D,.dinifa eft.bifarii.
b inF, & non bifatiam in E, erit fa~
ne re@tangulum- fub CE, ED. vna
n quadrato re®tz FE, b zquale quadratc reie
s> hocef quadrato 1e®x F B+ Eft autem qua-
rum 3efx F E, ¢ zquale quadratis reQarum
GE; 8 quadratum reé&» FB.zquale quadratis
‘arum FG, GBerit quoque re&anguli fub.CE,
. ED,

—- U



3

106 Euclidis Elem, O
ED, vna cum.Quadzatis seéctarum FG. GE, symbe
< quadratis1e&arun. FG,GB. Dem. .

ploergo ¢éinyni Quadiato ez

. FG,.1emanehit , reGangulum fub

CE, ED; vna cum quadrato retz

AG E> zqualg quadrato r1e&kx GB.

) atqui etiam re@angula fub AE,

LB, vna cum quadrato reltz GE,

d¢quale et eidem, ato relte

G B: propterea quod re@a A B, fe(ta eft bifariam

10 G, & non bifariam in E. Igitux re®angula fub

CE, ID.vna cum qiadiato 1tz G E, squale eft

1 &.ingulo fub AL, E B, vaa cum quadrato-eiufdé

-1¢&z GE, Quarg ablato communi quadrato rc@z

- GE, remaachbit re@angulugp fub CE, E D, xquale
Ic@angulo {ub AE, EB. quod eff propofitum .

Quod § neu. 1 per centrym tranf€as . fine vna

illarum bifanam diwdaiur, five nentrataciié fere

.ecdem n-edio fier denonttiatio : vode cam non fit

noua difficultay,alivd non addo. fi iginr ia circi-

Joduz inez, &c. Quad demonfirandum. gxd(.}

Theor. 30. Prepafitio 36. Si extra circulum. fumatsr
punlum aliquody al evque in crronlum .cadant das
relle ismea, quarum alttra gisdem ciresdwn fecth
alreraverosangar: Qued [us tiza jccanie s & este

Tihs$
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riws inter pun@um, & connexam peripheriam affum.
pra comprebenditurteBangulum, aquale.cris ei, quod
4 rangenze decribitury quadrato, .

3 XruzacigulumABG, punftum fumatur. D, 3.
_» quolinea ducatur DA, fecans circulum in C,,
linea D B, circulum tangensin B. Dico re@an-
alum fub DA, DC, :qaale cfie quadmaso re@x D
+ Txanfeat cnim A, {ccans vecunque, Diuifa e
0 AC, bifariam 1n P;ducantur
Ny B re@s EB,EC,ED.EF:ctitq; EB,.
N ad BD, perpendicularis; 6 &
</ EF, ad AC. Quoniam igitur C
A‘,diuifagﬂ per aqualiaio F,é
X A/ eiaddita re@a CD, cerit re@ti-.
gulum fab DA,DC vna cit qua-
izate getx CF, 2quale quadrato ez DF. Addi-
01gitus cOINMBNL quadzate re&x EEyerit reQan-
ubam fub DA DE. voa cum quadratis re&tarum.
“E:i F.Ea #quale quadratis re@tarum DE; FE: Eft
wiem. guadsatis retwum C B, FEi. 4 xquale qua.
1.amem ge@z E C , ideoque & quadsatum refiz E,
8: Et ¢ quadratis z¢(asum DF; EE, zquale eff qua-.
dregum seftz D E. Quare re@angulim fub D A,
DC, voa (um quadrate re@x EB, zquale erit qua-
di.te 1eflz D.E. Cum igitur quadratum re&tz;
DE,. f zquale fit, gyadraus re@arum DB, BE..
o erit
Wbonabe v §iCh SO IEUD  G47Plh ©47, piie f47piie.
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1.8 . Eaclidis Elem. :
stit & reftangulum fub DA.DC,vpa cum quadiate
etz E B, xquale quadratis re®arum DB. BE: Ab-
lato erg0 copmuni quadrato fe@ BE, remanebit
eQangulum fub DA, D €. quadiate re&tz D B, 2-
" quale : quod ¢f prepefitum . Sy igitur extra circu.

lum fumater pun@um aliquod. &c. Quod erat d.
- monfirandum . :

Theor.33. Propef, 37, S¢ egtra edrculuro fumasur: pus-
&um aliqued y ab eogne paunio in circulioms cadmmt
duk 268 linee, guavum dltira cirnlum feces, alters
#n ctim incidat s firautemiqued (ub tata fecantes &
exterius'inter punibumy&y conuexam peripheriam s
Jumpray comprebe nditur retangulum, £guale cirquad
ab incidente deferibitur, guadrate; Incidens ipaie
eulum tanges . '

Xtra circulum ABC,em
E igs centrum E, punfam
fumatur D, & quo ducatarre-
Qa2 DA, circulum fecaqs i€
4 & r«@aD B, incidens incir,
culum ad punétum B, fitque
re@arguli {vb DA,DC, ¢qui-
Ie quadraro re&s D B. Dico DB, circulii tangerein
B.a Ducatur en:m DErargens circulvm, & wungd
tur re€t¢ ER,EF.Quod fi DA.fecans r:d tranfeat pet
centri Enlungacur quoque ieéa CE.Quonia igitut
ie

S — P e
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&anghilo {ub DA, DC. biequale eft quadrar. m» -
&= rangentis DF: Et eidem rectangulo fub DA,
C» xquale ponitvr quadsstum reétz DB: erunt
wadrata re&arrm DF, D B, interie zqualia; ideo-
1€ & re&z DF,DB, tquales inter fe crunt, lta-
1x quia latera D F, F B, trianguli DFE , squalia.,
1nt lateribus DB, B E, wrianguli DBE; & bafis D

» gommunisc cruntanguii DFE, DBE, zquales. .
“tyuiangulas DFE, re@us eft 5 quod DF, circu-
im tangat. Igitur & angulus D BE, retus ent,
Quapropter per coroll. propof, 16. huius lib, DBe
irculum tanget ; gnod eft propofitum , Si ergo exw
ra circulum tumatur puo&tum aliquod, &¢. Quod
:eat demonftrandum . -

- H___ BV-
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EVCLIDIS
ELEMENTORVM
LIBER QVARTVS.
DEFINITI!IONES

PRl
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% -

s Tgura reflilinea in figura re&ilinea infcris

b: gicitur, cum finguli éius figura , que

infcnbriur, angali fingula latera caus» in qus
infcrbitur,tangunt.

2. Similiter, & figura eircam figuram defcribi die
cttur, cumn fingula eius, qua circumfcribitur,
latera fingulos ejusfignrx angulos tetigerinty
circum quam illa defcribitur.

3. Figura re&ilineain circalo infcribidicitur, of
finguli cius figuray quz inferibitur, anguli te-
tigermt circuli peripheriam» ’

4- Fizura vero refulioea cisca circulam def¢ribi

) dicitur, cum fingula latera cius,qu circunfcri-
. birun circali peripheriam tangunt.
3~ Samalicesy 8 circulus in figua rc&ilinea in-
: {cxibi

.



h Liser Ruartny. L34
feribi dicitur, cum crrculi peripheria fingula
laters 1angit c1as figure, cui infcubitur,

Circulus autem ciseum figuram defcribi dici-
tury com circuli pesipheria fingalos tangit eius
fizurxs quam ciccum fenbit, angulos,

Refta liveain circulo accommodari, feu coa-
pran dicitur, com cius exteema ia cizculi peri-
pheria fuerint.



Euclidis Elem, *
PROBLEM.4 1. PROPOSITIO I

In dare civeulo rellam lineam accommedare qulnl'
date rellc lineas qua circuli diametre nen
Jit masor. :

N circalo A B C, cogp-

A I tanda fitreéta line:ug’-

..~ qualis re®x linez datx G;
C ,_E quz tamen maior non fit”
‘\ diametro-circali daci . G

- enim dianseter o fit om-
A nium retarum in circulo
maxima, fi data re@a diametio maior foret, non
pofletin circulo aprari illi vna zqualis . Ducatur
ergo diameter BC Iraque fi datd re&a G» zqualis
fuent diametro, apata, crit B C, illi gqualis : Si
vero G, minor fuerit diamétto, & abfcindarur BEs
%qual.s ipti @, & centro B, intervallo autem B Ey
circulus deferibatur E A, {ecans cizculum A B Ciin
A. Dulaigiturrefta B A,erit ea aptatain circulo
ABC, zqualis datx reéte G. ¢ Eft enim B A,zqualis
ipiBE; & G, zquals cidem BE, per conftrutio-
nem . Quare A By & Gy inter fe zquales quoque e-
runt. ladato ergo circulo reltamn lineam accom-

modauimus, &c. Quod faciendam erat,

) . Thee-
Totem L ™ s 15 dBopiums o
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rorema 35 Propefitio 3, In date civenls triaugulum de-
Jersvere dato triangule xquiangulum ,

ry 3 : Itin circulo
ABC.datade
ferib&dum tri-
gulum zquian-
B . gulum tridgulo
dato éuicumgque
DEF. Ducatux
t* G H; cangens circulum in A fiatque an ulus
Bangulo F, zqualiss& angulus HAC angulo E,
ue extendantur re&tz ABAC adkcucum‘feren-
1 vfq; in pun&a B, & C, coniungatarque refta
‘. Nod cadet autem re@a AC,inreltam A B,
inter re&as AB, AG: propterea qd anguliG A
1A C, hoc eft angul: F; E, « minnores {unt duo-
i re@&is , & eflent autem duobus re®is zquales, §
, in AB, caderet ; vel maiores duobus re®tis, fi
crAK, A G,cadere. Dicotriangulum ABC,
:ulo dato infcriptum, effe zquiangulum date
ngulo DEF, Eft enim angulus C, ¢ 3quslisan-
0 GAB; & cidem angulo GAB. 2qualiseft an-
lus F» ex conftruftione, Quare anguliC & F,
er fequoque erunt aquales . Similirer quia,
julus B, 4 zqualisef angulo HAC; & cidem
sulo M A C, zqualis eft, per confiru@tionem,
sulus E, erunt etism anguhi B,& E, inter fe x-
es. Cumigitur duoanguli B, & C» !li“}‘glb
- _H s i

H
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li ABC, zquales fint duobusangulis B, & Mtriane.
gult DEF. = eruntqueque reliqui anguli A, & D,
zquales. Aequianzulum eft ergo triangulam. A
B C._mangu.ln DEF. Quare in dato circylo triane
gulum de(,cupﬁ_m;us_,&cg_.Qg.od faciendum erar,

Problema 3, Pﬁri[nﬁrh 2. Circa datum cireulum trisn
| &ulum defcribete dyea rriasgula aguiangulum, -

T keca ciroplia da-
D X C wum ABC, d&
/.: € N feribepdum fir grida

¥ E - gulum zquianguli

dato rriigulo DEF.
Prod;.&>» latere E
F, vtriggue ad G &

S H, {fumptoque cene
tro cireuli I,dueatur re@a vecngue Al, & fiat an«
gulus A1B,.zqualis angulo DEG, & angulus BIC,
angulo DFH. Deinde ex A B,C, educanturad AR,
Bi, CI, perpendiculares kL, LM. MK, qua citcu-
lum tangent inpundtis A, B, C, pet coroll. propof..
16. lib.3. coibuntque in pundtis K, L, M. Si enim
duceretur re@a AC, fierent dno anguli kAC,kCAa
duobus re&is minnres, a¢ proinde A K. C K, coi-
bunt, &c. Nam re&ta hzc dulta A C; caderet fopra.
re&tas A1, C I, quod hx angulum conflituang in 1.
Cum enim fpatium circa 1. zquale fit quatuor re.
&is.ex coroll.a.propof. 14.1ib.2.hoc eft,quatuor an-

gulis
————
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isad E, & F; fintque duoanguli A1B,CI1B,duo.
angulis DEG,DFH, zquales; crit reliqui fpse
n AlG, reliquis duobus angulis DEF, DFPE, z-
ley Sed a himinoses funt duobus reis Igecux
vatium A I C.minus erit ducbus refus, ac pro-
cangulusexit A1 C  Alias fpatiom illud eflet
zquale ducbus redtis,fi nimiram A1, CI, vaam
am hineam cofutnerents vel meius duobus re-
.Grefta AL produ@acaderet fupra tC. Cadit
us neceffano Al produ&a infra Cl, atque id-
o, angulus fiet AIC, 3d partes K, & du@a re&ka.
facier.cum Ak,Ck,duos sngnlos minores dqo-
r&issideoque rectg AK,Ckicotbunt in k.Non
softiendemus, ALyBL,coire in L,& CM, BM,.
l: quia duftz re®z A B, B C, facientcum A Ly
CM,BM,angulos minores duobus rectis De-
tam eft igitur cizca circulil trianguld K L My,
i dico eflc zquiangulum trianguio DEF Que-
1 enim ones angali inquad:?l.nexo AlBL,
des funt quatuox refis, vt ad 32.propof. lib, 1,
fum fuit, & anguli 1AL, IBL. funt duo tedi.
t zeliqui ATB, & L, duchus.reltis zquales. Cl
ré & anguli DEG,DEF, fint duobus reétis 2~
=s; fi auferantur. zquales AI1B, DEG, remengs
ngulus L, angulo D E P> 2qualis . Pazi ratione
idemus anguli M, xqualé effe angulo DFE, ¢
gums igiturangmius Ky xeliquoangulo Dy &
18 exit; atque idcirco riangull KLM.zquiane

i 'y gulum
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16 Enelidis Elem.. .
ulum triahgulo DEF.Circa datam ergo circuliom,
¢ Quodefliciendum crat. 3

P'rd;'lemr& Pr.apaff'tio 4 In.duu riamgule a’r;ulaqn

inferibere o
N It deferiben-
- ddm circulus
b : » @ indato trianguld
; NE ABC., Di?l?ﬁ‘
I ’ duobus - angylis

-G F VB - ABC,AC Bbifs-
: o - s riam re@is BDy €.
D, que intra triangulum doeantin Dy ducanturex
P.ad trialapera, perpendicalaresDE, DY, DG,
214 aiam igirer duo anguli DBE, DEB, trianguli
E» 2qualés {unt duobns angulis DBF,DFB .trif-
"guli DBE, viegque vtrique ; & latus BD-, commu-
ne; a erant- quoque latera D-Ey B K, 2qualia.. Ea-
demgue ratione zqualia érunt latera PF, DG, in
triangulis DCF, DCG , Cun igitar tres reétz DE,
DFDG, fint xjuales’; circulus ex D , ad internal.
Jum DE ,deleriptus tranfibic per reliqua punéta Py
% G tangetque lsterattianguliin By F. G; per-co.
yoll. pr?po( . 16.1ib. 3. quod latera perpendiculania
fint ad femidiametros DE. DB, DG . In dato ergo
triangulo circulum deferipfmus . Quod eratefs '
-fieiendum, S N )
— Dre -
= %16 prami-




Pabts 5, PropsfitieSe Cirea daturm trigugninm Circke
: Lum-deferibere o

ARG S:tcimihs defetibendts cix
DY UL a dstumtriangulum ABC.
iR . diuidanturduolarera AB, AC.
g €quz in triangulo re@anguio,
- Yelobtufanguloe fumenda fine
facilitatis gratia; circa re@tum,
\ . welobtufum angulum » quam-
T % .:.ishoc non fit omnino necef-
Sutiaw » fed duo quaenis latera bifariam poffiat fe-
eari ) bifatiam in D, & E pun(tis, ex quibus edu-
eantur DF.EP. perpendiculages ad dia latera co-
ecuntes in ¥, ‘(Qigod enim. cocant , patet . Nam fi
dnfta effcrreita. DE, fierent anguli FD E, FED,
duobus redtis minores: ) eritque F, velintra trian-
galum,velin latere- B C, vel extra triangulum .
Pucantar refdz FA, FB.FC. Qaoniam igitur latera
AD;DFtrianguli ADFyzqaalia.funt lateribus BD,
‘DB, teianguii B D B8 anguli ad D, reltis; zerunt
-bafes FA, FB, ¢quales . Eodews modo erunt' FA, F
WC ales . Cumergo wues re@x FA, B8, FC. fint
zquales , ciseulys deferiptus.ex F; ad incerualium
TA, tranfibit quoque-per pun&taB, & C. Cixa
~datam ezgo. tn‘a?uhm ‘eircuium defcripfimus)s
Quod.erat faciendum .. ot

Pro-

a4 primb -

)
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It

Rrobl. 6. Propofisio 6. In date eivenls quadratsm -
o cdeferiberes . C

»

A 1 Q Irindato citculo ABCDycnius

# ) eentrum E, infcerbendum
m " quadratum’. Ducantur dyz dia.
}- metri AC, BD,fecantes fefecad

‘ / angulos re@os in rérro E, & jupe
gantur re®c AB, BC,.C D, DAL

€  Dicc ABCD, effe quadratym im.

) -« fcriptum i1 dato eirculo, Niquia
latera'E A, EB, triangul: AEB; xqualia funtisved.

. bus EC. EB; tclanguli CEB, cam-onmia fint el

tro; &anguli contenti funt re&is d-crunt Bafas.
A B, /B C. zqualcs. Eadem rationt zquales eruae
reétx BC,CD: Item re@z C D, DA; & re@e i,
AB Omniaigitur latera quadrilateti A BC Pya-
qualia inter fe funt. Quod breuiusita concludes

" mus. Quoniam quatuor anguli ad E:zquales funt,

pimirum re&i; b crunt quatuor arcus, quibusio-
Siftunr, zquales: ¢ ac proinde & re@z quatier

‘ fubrenfz xquales erant . Oniais ergo latemqua.

[ drilateri ABCD, inter (e zqaalia func. Sunt auttin

'8 angul: reti’, cumy omnesi.in femicirculis eni-

‘fane. Quarequadratum erit ABCD, propteseay;

in dato circulo quadzatom deicripfmus. Quod
enal faciendum., - s .
. Pro-
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Prebl 7. Propofitio 7. Circa darum ciculum guadras
tam defcribere o .

E. . A G It circadatum circulim AB

\ CD, cuius centrum E, de-

E

feribendum quadratum. Ducan-
-y turduz diametrs AC, BD, feci-
tes fe in Escentroad angulos re-
- &os, & per A. B, C, & D edu-
H C cartur ad diame’ros linex per-
oo . pendic: lares FG,FH, HL1G, com
esates in pundtis FH,! G. Q_od .n. cocaut AF,BF,
pages ex-e0, quod dufta .eétn A B faciat cii AF, BF»
daas angulos duobys reéis minore: ; atque ira de
is. Dico FHIG, efl: quadratum circa ¢:reulit
datum defcriptum Cii enim anguij AESB, FBE. fint
refti, a erunt FH.AC,parallelz; fimiliterque erunt
GLAC,parallele. b Quare & FH,Gl.parall-lz eriit,
Eod& modo parallels erunt FG Bl Quomiignur
pargilelogrammii e@ ACHF, ¢ erunt latera oppofi-
ta AGCFH zqualia,& anguli oppofiti ACH, AFH.x-
qualgs:Sed ACH.eft re@us.Igitur AFH rectus crit..
Eadem ratione oftendemus angulos H, 1, G, re(tos
effe; & latera HI, IG,GF,zqualia ¢fle diametris B
DeA€. Quare cum diametn fint zquales,erunt &
quatgor latera F G. F H, H1,1G, 2qualia, ideogque
: » quadratum erit; cuius quidem latera circu-
mngunt. per corollarium propofi16 lib.3.Cixe
ca

B,

a 38 pth b 3% pre € 38 prig o
£



20 . Euclidis Elém, ' C
cadatum igitur circulum quadratum defcripfi-
mus. Quoderatefficiendum, - DT

Preblema. 8. Propefitio 8, m date. quadrars 'circulum
: deferibere . E
v A S It in dato quadrato ABCD;,
inferibendns circulus. Die
uifis [ateribus bifarianf in €. F,
E G,H, ducantur re&z EG, FHh (e
cantes fein I, Quoniam igitur
L2 1B AD; BC, refte xquales funts &
= pataltcle, erunt, & dimidiz €&
rau A g, BF, zquales s & parals
lelz. 2 Quare & A B. parallcla eft, & zqualis ipi ¥
H. Eadem rarione erit DC, parallcla,& zquales eia
dem FH: Itemque re@tz AD, B Cs parallelz erunt,
& zqualesipfi EG. Suntigtur varallelogramma
1, 1B, C1,I D, ideoque re@te 1E, 1F,1G, IH; zquales
€runt reftis AH,EB, DH, AE: Sunt autem ha inter
¢ quales,cum fint femiffes 2qualid A D s ABi&e,
Quare & re@tx 1E,1F.1G,1H,zquales eriit, ac prop-
terea eirculus defcriptus ex I, ad interualium If,
tranfibit quoque per punéta F, G, Hy qui cum con-
tingatlatera AB.BC,CD, DA, percorol. propo{ .16,
1ib.3. b quod anguli ad E.F,G,H, fint reti, defcrip-
tus erit in quadrato A C. Indato ergo quadrate’
circulum defcripfimus Queod efficiendum ezat .
Pre=

T

a3 primh, - by primis



Libes Quartus , 2y

+

Prebiema 9. Propofitie 9.(';"4 datum quadratum cs r;

culnm defersbere,
- S e defcribendus circnlus gir-
ca quadeatum ABCD . Duci.

tur diametri AC, BD, (ecantes fe
in E. Quoniam igitur latera A By
AD:trianguli ABD xqualia funt
B a4ernntanguh ABD ADB.xqua-
les : Eft autem angulus BAD» re&us. 6 Quare A'B
D.ADB, femireli erunt  Smuliceroftendemus »
reliquos emnes angulos ad A»B,C, D, « fle femire-
Abs , & idcirco inter fe zquales. Cum exgo angua
HEAD. EDA.fint zquales: ¢ crunt xe€tv EA , ED,
uales . Eadem ratione E A, E B, 2qpales erunt 3
necnon EB,EC Item EC,ED. %are airculus ex By
defcriptus ,10tervallo-EA , tranfibit per reliquas
pun&a B, C. D, Circa datum ergo quadtatam cir.
culum defcripfimus . Quod erat facieadum ,

Probiema 10, Prepofs 10, lofceles triangulum conftituea
- re; quod habeat utrumque corwm » qus ad bafin
Juns, angulorum. duplum reliqus o -

Vmatut quzuis re@alinea AB.quva diuidatug
in C» ita vt re&angulum fub AB;BC, 2quale fis

quadrato re&tx A C, Deinde centio A, intcruallo
vero

afse Pue  B324720h € 6.Pih A& L factsy

<
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T Ewclidis Elem.
wero AB. circulus-defcnbatur, in quo b accommo-
S . detur 1. & B Dy qqualis ipfi -
AG, iungaturque re@®a A D.
Q.onid auté rcétz A B, AD,
aquales funt. erit tnangula
ABD: Hofceles.Dico vtrum-
3-& angulorum ABD, ADB,
upli ¢lle reliqui anguli A.
Du&ta enim re&taC D, cde-
i R {cribatur cirea trianguli~A
CDycirculvs DTA Quonid igitur reangulum fub
"4&B BC. gquale eft quadrato reétz BD-& reta AR,
fecat circulia DCA, 4 tanget reéta BDycundé ciren.
Jum BCA,in D.Qaare angulus BDC, ezqualiseft
angulo A,in aiterto fegmento CAD.Additc igitur
communi CDA, ent totusangulus AD B, xqualis
ducbusangulis CAD;CDA.Sed his cifdem f ¢qua-
lis eft etiam angulus exrezans BCD.Angulus ergo
BCD, aqualis eric angulo ADB, hoc eft yangulo A
BD, ¢ cum ABD,ADB, zquales fint # ac proptesaa
b reéte CD,BD>aquales exunt:Ef autem BDs¢qua-
lis pofita reftz AC, 1gitur & CD. ipfi CA, ®qualis
erit; ¢ ac propterea anguli CAD, CD A/ 2quales .
Angudus wgitur ADB.qui zqualis oftenfus eft duo.
bus angulis CAD, GDA, duplus erit alterius eori
anguli pimirum A. Quare. & Angulus A B D, dor-
plus eriv einfdé angulr A, Lsofceles ergo triangul
conftituimus, habens, &c. quod erat efficiendum.

Pre-
Va.quams ¢ S.quand 37, ten se.0er, £32.91g 5 prbg.prini ;,:

.
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Probl.11. Propofitia 1x. Indato cireuloy pemtaganim
aguslaresum y & agquiangulum infcribere .

. 1t in dato circu-

; ) A +J lo ABCDE, 1n.

. : fcabendum penta-

Pr S ‘%gnum xquilaterd,

: < ¢quiangulum.as

Conftrua.uc trian-

gulum [fofceies F

P ‘G H, ita vt veerque
@ < o angolord Gy H. du-
B G - plus fit reliqui F, &

, ) urcirculo b inferiba
Yz erianguld ACD,zquiangulum triangulo FGH.
& vrerque angulorum ACD, ADC, « bifasiam di-
vidatur reétis CE, DB. atque re¢te inngantur A B,
BC,CD, DE.EA. Dico pentagonum ARCDE, incir-
cilo daw inferiptum, éffe kqailaterum , & zgn’-
anguium. Cum renim vterque angulrtem ACD,A
DL, duplas ficanguli CAD, & diuifus bifarid;eric
quinque anguli A D-BiB.DC,CAD, DCE, FCA ;'
qquales. ¢ Quase arous AB. BCy CD;DE» Ay fi piog
quos afcéderuptatg;idcirco e Soreéte ABB(,CH,
DB, EA > xqualeserunt. Aequilaccrum eft ,gitue
pentagonii ABCDE: Rurfus,quia arcas AB, ED, z.
quales tunt; addito cGmuni BCD fient equales AB
CD.EDCB.fAnguli c1go AEMAE;d:&n.;_l&rc'ubus
nfi<ten-

A LuGuAT Bawguat. Cpik S ef L e35 W €aguet,
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g Extlidis Elem, .
fifentes xquales erunt. Eodem modo zquales ea
shinccuilibet hotum angalorijgh reliqui anguki. 1.
fiftunt enim zqualibus arcublls, quorum finguli
ex ternis arcubus gqualibns cdponuatur. Aequian
gulum eft crga pentagonum ABCDE . Quare cum
& zquilaterum effe fit oftenfum inferiptum erit
dato circulo pehtagenwm equilatesum, & zquian-
gulum : Quod faciendusn ergr, .

Problem.12. Prepof, 12, Circadatum ﬂ'n'nlf(ﬂ, pomtago.
num aquilatersm & <quianguium dejcribere |
: : : Tt circd datum circubem
¢ _ A H ABCDE, defcribendi
pentagonum aquifaterum,
& zquianguium .« Infcrie
batar in ¢o "pentagonum
tq'u-lheerum » & ®quian-
1< [/ 1 galum ABCDE, & ¢x cen-
- tro¥, ducantur retx FA, F
B,FC, FD, FE, ad quas du-
oo Ko . cameur perpendiculares G
H, HI, Ik, KL, LG cocuntes in GH.LK, L.Cum
enim anguli GAEsGFA , duobus tat 1c&'s mino-
Ics, prItcsnimirum sngulorum re&orum FAG, F
EG; b oibunt redtz AG , E G, ad partes G, & fic de
alijs . Erquia ipfe taagunt. circulum per coroll,
propof.16,lib, 3, erit defcrip tagond GHIkL, .
cisca cicculum ; Quad.dico effe 2ymilaterim aique
. xqui

3
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‘gquisngudum., Duétis enim re&is FG,FH,¥1 Fk, F
» cxunt quadrato re&tz F H, ¢ zqualia tam qua-
d:ata re@arum F As A H, quam re®arum FB BH.
Quare quadrata yetarum F A, A H, zqualia erunt
Quadratis reftarum F B; BH Demptis igitur qua-
dratis zqualibus re@asum xqualium F A» FB. re~
-mancbunt quadrata re€tarum A%, BH, 2qualia;
ideoque & re@x AH, BH, zquales erunt . Quod.e-
tiam conftat ex coroll 2.propof. 36. b3, c0 AH, B
‘Hy cx eodem punéto Ha ducanturcircnlim tangen-
sesin A, & B. Queniam etgo latcraA F, FHs
trianguli AFH, zqualia funt lateribus BF , FH trid-
guli BFH. Eft autem & bafis AM, bafi BH,xqualis,
vtoftenfum eft ; 4 emnt anguli AFH, B}H. 2qua-
les. Igiture & anguli A HF. BHF . Duplus igitur
eft angulus AFB,anguli BFG, & anguius AHB.an-
guliBHF . Ecdem modo oftendemus; angnlum B
FC, duplum ¢ fle anguli BF1, & angulum E1C; an-
guli BIF. €um igitur fanguli AFB, BEC, finta-
quales, qued infiftant circomferentijs AB. B G, £
3uz zquales funts cum a redtis zqualibus fubten.
-dantur A B,BC; erunt & dimidij eosii BFH,BFI» z-
nales.Quocirca cum duo anguii BFHHBF,tridgu-
BFH.2quales fint ducbus angulis BFI,1BF;tnian-
uli 1FB & latus illis adiac®s comure BF, heriu &
atera BH BI, &qualia. & anguli BHF. BIF, zquales.
Dupla el ergore®a H [, re@tz HB Eademyue ra-
tione oftendemis GH, retam duplam e re-

* 1 =

¢ qrprimi dBpri cq pi fi7 u;—g}&:—l_x 6y
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126 Puclidis Elem,..
GaH A.Suntautem otenfz xqaales BB, HA. Tak
: . tur & eatum duplx H
HG , zquales erunt . Si.
- militer demoltrsbimus.
- rectas 1K, KL, LG »qua
les effecuilibet re@tari
HLHG. Aeguilateriy es
gc cft penragonum GH
1K t. Rucfus guoniam
-ofterrfum eft, omgulos B
HF,RIF; zqualés effe,ac
femiffes angulorum BH A» B 1Cs erunt & corum
dupli BHA BIC,’® juales..Eademque ‘ratione an-
guli IKL,KLG, LGH, xqudles erunt cuilibet an-
gulorum BHA,BIC. Aequiangulumigitur eft pens
tagonum GHIKL . Quaproptes cum , & zquilate
rum fitoftenfum . defCriptuh erit circa datum cit
culum, pentagonum zquilaterum, & ¢quiang-
lum . Quod efhiciendum e:at . ’ -
Problcna 13, Propofitio 13. In dato pentatono aquss
laters & aqusangule cirenlum inferibcre
‘ It infcribendus cir-
‘culus in dawo pen-
tagono ABCDE. 4 Di-
vidantur duo eius ame
guliBAE, A BC, proxi-
mi bifariam r&is A F,
BF,que cotantin F.Cum.
cnu

Ay g
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epim ex fcholio praced=nus propof.reltz A F. BF,
{ecentoppofita fstera C D, DE, bifariam, neceffe
eft, dnas retas AF,BF, (¢ mutuo intta pentagonii
fecares priufquam refis CD, E, occurrant Con-
nelantur deinde re@e FGFD, FE . Qioniam igi-
tur latera AB, BF, trianguli ABF,aqualm funt late-
ribus CB, BF,tnanguli C B F: Sunt autens ex con-
Rru@tione, & anguli ipfis contenti zquales ABF,.
CBF ; b erunt bafes AF,CF, & anguli BAF. BCF.z-
qunales . Cym igituranguli BA E. BCD . ponantur
€£quales, & B AF. dimidium firanguli BA E, per
cont -u&ionem ; erit & B C P, dimidimip anguli B
C D. Diuifus eft ergo angulus 8CD, bi@riam ., si-
il modo oftendemus , reliquos » duos angutos C.
DE, DEA, diuifos efe bifariam . Ducantur iam ex
F,ad fingula Pentagoni laterz pdrpédiculares F G,
PH PILFK,FL, Quoniamigitur Juo angufi FGA, F
AG. trianguli FAGzquales funt ducbus angulisF .
LAFAL.rrianguli FAL ; eftque latus AF, fubten.
fam vai zqualivm angulorum commune c erune 8
se@tz FG,FL, zquales. Similiterq; oftendentur re-
Nqua perpendiculares FH, FI,FK, aquales culibet
iftarum . Circulus igitur deferiptus ex centro F. &
iateruallo FG tranfibit per pun@®a quog; H,LK, L,
Quon:i vero latera pésagoni circula hiie tangunt.,
per corolk. propof. 16.1ib.3.¢0.qd angulos re@os fa-
ciant cum femidiametris FG.FH » 8c. eric circulusg

in dato pentagono inferiptus. Quod facienda erat.
S T 2 Tlico-

D Ayt € .6 proom.
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Theorema 34 Propofitio 14.Circa datum pentagonum a-
quilaterum s & 4 quiangulum circu- .
dum deferivere o ’

A It circa pentagonum A B
TR CDE . aquikiterum & .2~

r quiangulum, cirealus deferi

bendas, Diuifis ducbus am-

gulis BAE A B C, bifariam

re&is AF, BF, quz coeant in

o F, intra pentagonum, vtino

i antecedentem propof.dewsd-

Rratum eft ; & coniundis re@tis FC;FD.FE. often.

demus, vt jn pracedenti problemate , religuos e

tiam angulos BCD.CDE,DE&, {e&os efle bifarid.

Eruntergo omnés anguli diandijinter (e mquales

quqd totiangul: xquales ponantur, Quoniam ig-

tur in triangulo AFB, duo anguli zquales funt FA

B, FBA ; s ctuntre@iz F A, F B, ¢quales. Fadem.

que ratione erunt reliqux FCs F D, F E» cuilibet

iftarum 2quales Quare circulas defcriptus ex

eentro F, interuallo antem F A, tranfibit quoque

perpunta BC, DE, Circadatum ergo pentago=
num, &c. Quod faciendum erat.

\

B

Pro.=

i pumi,
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Froblema 18 .Propojitio 15.1» date cirexle, hexagonums
& aquilatersm , & aguiangulum infecribere.’

* Itin dato circulo ABCDE
) T cuius centrum G . inp
_{cribendum  hexagonum am
Wilateron, & zquianguili.
Di @&adiametro A Dy defertio
Latur circulus ex centro D, ine
terualio vere 1'Gyqui fecet cix
culum darain in pilkis C.8 E
& quibus percentram G . rc@x exrendantur C F. E,
B. Siigitar conncdtapiurseétr AB, BC.@D, DEEF.
FA, infcriptum erit in dato circulo, hexagonum A
3CDEF;quod dico efie,& xquilaterum & zquisg-,
gulum .Cum enim re&ta GC,aqualis fit re&2 GD,
& refta DO, zqualis eidem reéte DG, ex definitio-
ne crecufi s eriit & re@z GC, DC xqualesinter fe:
1deoque trianguium CDGserit xquilaterum. Qua-
e atres anguli CGD,GDC,DCG,zquales intes fe-
erant : qui cum b zquales fint duobus re&tis, erit
quilibet illorum ; nempe C G D, tertia pars duo-
rum re®orum . Eodem modo erit angulus DGE »
tertia pars duorum rectorum. Suntautem tresane
guli CGD» DGE EGF. ¢ zquales duobusre&is. Re-
liquus igitur angulus E G P, teetia quoque pars
erit duorum re€torum . SuntergotresanguliC G

D.DGEEGF, inter e 2quales 5 quibus cum etiam
1 3 Xqua.

R

a 5. primi. baaprh  e13.prl,
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Rl -Euclidis Blem, .
Zquales fint ad_verticemn anguli FGA » AGB.BGG,
. C R erunt{ex anguliad centrum

‘G, zquales. ¢ Quare circum-
¢ ferentite, quibus infiftunt, f
5% acproprereareltz AB,BC,C
D, DE.EF,PA,zquales erunt
‘ Quapropteg > wquilareri ¢f

C “* hexazonam- ABCDEF. Rur-
Tus quia cireumferenia BC xqualis cft circumfe.
rentz, AFifi addainr comunis CDEFseruntcirca
ferentiz BCDEF, AFEDC, zquales. Anguti igt.
turipfis infiftentes B A F» ABC: g wquales crunt.
Similiterqle oftendemus , reliquos.angulos BC
D, CDE,DEF.EF A , rquales effe cuilibet ilofum,
quia nimirum quilibet infiftic atcui compofito ex

" quatuor arcubus zqualibus , nimirum ex tot, quot

latera continet figura infcripta, demptis duobus .
Ex quo fir, angulas omnes ¢qualibus arcubus infi-
ftere. Quare zquiangulii quoqs ¢f hexageri ABC
DEF.Indato ergo circulo hexagonum zquilaterii ,
& zquianguli deferipfimus. Quod facieadi e1ac ,

Prolrl.l6.1’rapo[:1‘_ In dato circuls , quintidecagonum
& aquilaternm , & aquiangulum deferibere .

S 1t in dato circulo ABC » infcribendum Quinti-~

decagonum zquilacerum , & zquiangalum.

Conftitutotriangulo ¢quilatero D, quod ex corojl.
pro-
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p.upaﬂ.gmhhu. erit etiam zquiangnlum; a mfcn»
> batuz ei aquiangulum
triargulum ABC, in da-

(0 circolo,y qued ¢t erit

xqualatcwm, excoroll,

propof:6.1ib.1 b eruntqy

T tresarcus AB,BC,CA.¢

~P\fg qralcnvel priertregre-

% érs AB.BC CA,gquales

¥ vel propter tres xquales

amguics A B.C, tsiangue

o« it ARC. Qualium igitue
partium zqualium quin

decrm eft circumfzrentiatota ABGCs taljum qn)n-
que eritarcus A 13, qui tertia pars eft totiuscire
cumferentiz . ¢ Inferibatut rurfus in dato circulo
pentagonum zquiidterum , & ®quianguium A EF
GH; appluans voum aggulorum ad punftom A, d
etuntque quingue arcus AE, EF,FG GH,HA , z-
quales, Qualinm igitur partium mquahum quxn -
decim eft tota circumferentia ABC, talium trium
efit arcus AE,quinta pars exiftens totius circumfe-
rentiz, fraque cum arcus AB. contineat tales par-
tes quinques& arcus AE, tres; continebit rehquus
srcus E% duas Diuifo ergo arcu € B. bifariam in
1, exit arcus BT, pars decinaquinta rotivs circum.
fercnn; Quare dulta reéra BY,(ubrendet decima-
qmntam partem totius citcumferentiz s cui fi alig
4_ qua
B Bej- 088 VEloco €t C it dabetcn . €4 ur
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quatnordecim » faquales in circuldaccommoden.
tur, infcriptum erit in circulo guinfidecagonum
=quilateram,quod ¢ & zquiapguhan eft cum ciug
anguli f[ubrendant arcus zguald,fgon;poﬁhg vide.
dicet ex 13. aronbus xqualibas oines e perfpicu-
am eft 1n datoigitur circilo qu;ntidtcagonum,
e, Q:0d faciendumeras. . ¢ S
->.Sumiliter autem per ea) qua ‘ditta fuat depén.
a8gono fupra, pragof.22.13. & Tadefcribemas e'?r-
€a datum circulum Quintidecagonum zquilite-
togredezquiangulum . Irem in dataquingideca-
.Eﬂno iy equilatero. & zquiangulo cicculum inferi-,

emus; & tandem circa datgm quintidecagonum
deferibemus circulum . - oo ek

Lo

EV-

£2 quan [
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T Ars eft magnitudo magnitudinisy minot
. maioris» cym MNor metitur maiorem .
s Multiplex autem cft maios migoris cum minor

metitur maiorem» :

3 Ratic €@ doarum magnitudinum eiufdem ge.
neris mutua quzdam lecundum quahtitatem ,
habitudo, : .
Propostio vero eft rationum fimilitudo.

§ Rationem habere inter fe magritudines dican.
tur, que poﬂ'unt multiplicate fe fe mutuo fy.

1arc.

6 Ineadem rationé magnitudine dicuntur efle,
prima ad fecund3, & tertia ad quartd,cii primz
& tertiz zque multiplicia, a fecundx & quar.
tx zque multiplicibus . qualifcumque fit hae
muluplicatio , vtruroque ab vtroque vel vna.,
deficiunt , vel vaa ®quajia funt , vel vna ex.

N (44
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ficedynt; i eafumantusiqueinser fe refpondent,
% JEaodem aggenyhabenses ranqnem maguityds-
nes, Prpportjongles vacengur., . . . ,
$ Cum véro.xduemhliiplieium amigiplex prima
magnitudinis exce ferit multiplicem fecunda 5
At multiplex u:rfm non exceflerit, multiplicem
quartx ; tunc primaad fecundi marorem ratio-
nem habere digeturs quam reriia ad quartam ,
Treporio shitem in tribus termunis pauciflimis
confiftic, -
10 Cum autem tres magnitudines proportionales
fuerint; Prima ad tertiam duplicatam rationem
habere dicitur eius , quam habes ad fecundam ~
Atcum:quatuor niagaitudines propartionales
sifuenm;primaad.guartam thplicatam rationreny
habere dicitur eius, quam habet ad feeundam »
Et {empes deinceps, voo ampljus; ghamdiu pro-
portio extiterit . o :
31 Homologe, fen fimiles rarione magnitudines:
dicunturantecedentes quidem antecedentibus o
. confequentes vero confequentibus
12 Alterna ratio, eft fumptio antecedentis ad an-
seceqentem > & confequentis ad confequen-
tem . .
13 Innedaratios eft fumptio confequentis, cen
antecedentis » ad'antecodentem 5 velutr ad con.
fequentem . A .
14 Comn fitio rationis , eft fumptio antecedentis
«fi ol qudic, ceu vnivg ad ipfamn (Slequentd,
15 Di- *
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15 Diuifio rationis eft fumptio exceffus, quo
confequentem {uperat antecedés, ad ipfam cone
fequentem

16 Conunerfiorationis, eff fumptio antecedentis
ad exceffum , quo {uperat antecedens ipfames
confequentem .

17 Ex zqualitate ratioeft, fi plures daabus fint
magnitudimes ,- & his aliz muititudine pares,
qugbinz{fumentuc , & in cadem ratione : cum
vtinpnmismagaitudiaibus primaad vitimam,
fic & in fecundis magnitudinious prima ad vl-
timam (e {c habuerit.

Vel aliter. Sumptio extremorum , per fub-
du&tionem mediorum . )

12 Ordinata prepostio eft, cum fuerit quemad- -
modum antecedens ad confequentem . ita anre.
‘cedens ad confequentem : fueric etiam, vt con-
fequens ad aliud quidpiam ita confcq\ucns ada
lindquidpiam .

19 - Pertnrbata autem proportioeft, cum tribus
pofitis magnitudinibus, & alijs, que fint his
multicudine pares, vt in primis quidem magni-
tudinibus (¢ haberantecedens ad confequen-
temita in fecundis magnirudinibus antecedens
ad confequentem : Vtautem in primis magnis
tadinibus confeqrensad aliud quidpiam, fic in
fecundis maguitudinibus aliud quidpiam ad
anecedentem . .

e . THEO-
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THEOREMA L PROPOSITIOL. |
8ifint quotcunque magnitudines quotciingue magwitue

dinum agisalinm numere , fingulc fingularum , £qxe
- multiplices 5 quam multiplex: off vnius yna magniti.
&9y tam multiplices ernnt & omnes omnium .
B

B 5 IS 3 pe A

Slnt quotcunque magnifudines AR,CD;totidem
magnitudinuw E, ¥, zque multiplices. Dico
anagnicudines AB,CD .findul tam efle makiplices
magnicudinum E F, fimul, quam eft multiplex AB,
ipfius E, vel CD,ipfins F. Cum enim AB ; CD, fint
zque multiplices ipfarum E, & ¥, i A B, diuidatur
in magnitudines AG,GH.HBR, ipfi E,zquales , & C
D, guoque in magnitudines CI, 1K, K Dy ipfiF »-ge
quales ; ( Diuid: autem poterit qualiber in partes
omnino xquales, cam A, B, C, D, E,F,zque multi.
plices, atque ideo tories E, in AB, petfe&e conti-
neatur, quoteis F,in C D vt ex ijs; queindefin,a,
huinslib, fcripfimus.conftat ) erunt magnitudines
AG,GH,HB, rot numero , quot funt magnitudines
CLIK, X D. Quoniam vero AG, & E, zquales
nter fe funt, {i ipfis adddtur equalesCL & F, 4
crunt AG,CLfimul, zquales ipfi Es & F, fimul Ec-
dem

a aproy. v
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dem modo erant GH, & Ik, Gmul zquales ipfis K,
& F. fimul; Necnon H B, & KDjeifdem E& F.o
quoties igitur E; 1n AB, velF,in CD, contineturs
toties , & E F.fimul, in AB,CD, fimul compzéhen.
duntur, ideoque, quam maltiplex eft AB,ipfiusE,,
tam {unt multiplices AB,C D, fimul, ipfarum E, &
F, fimul vt conflat exijs, qu& indefin, 2. huius
lib. feripfimus . Quare fi fint quotcumque magni-
tudines , quotcum que magaitudinum &c. Quod
erat demanftrandum -

Theor.3.Propof. 3 8iprima fecunda equa fuerit mult;.
plex s atque tertia quarte ; fuerit autem & quinta
Jecunda aque multiplex atque fexta quarta’s ert (o .
compafita prima cum quintas [ecunde aque mulsi-
plex*uque sertia cum [exta , quarta .

e_,_!_Blé.\:x :n
’ -~ | ) ¢

It magnimdo. prima A B, tam multiplex fe-

cundz C;, quam eft mulriplex DE, tertia. quar- .
tx F; Rurfustam fit multiplex BG , quinta ipfius
C , fecundz » quam multiplex e £ H, fexta.,
iptius F» quartz. Dico A B, primam cum BG,
quinta compofitam , tam muliiplicem effe fecun;
dz,C guam multiplex eft, D E tertia compofitdy
cum fexta E H, ipfius F, quantz . Cum "’“E At E,

' n
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fint zque multiplice sipfatum C, F, etuntin &Y,

&, .3 Ax 2.2

: 1.
¥ L -

—C -

“tot magnitudinesipfi C » xquales , quot funtin D
E, xqusles ipfi F. Eadem ratione erunt, &in B G,
tot xqualesipfi C, qued funtin E H , gquales iphi
F. Siigitar zqualibus mulatudinibus A B, DE.ad.
dantur aquales niultitudines B G , EH, erunt totx
multitudines AG,DH,aquales, Quare toties com-
prehenditur €, in AG, quotiesF,in DH. Quod

" eratoftendendum .

g .

e

Theor. 3, Prago”.3. Sifitprimafecunda aque mu'tiplexs,

arque tertia quarte ; furgumm 4u’t em aqua muln'pli.

ces prima, & rertia : Rt & ex’aguo 5 fumptarum

wtrague virinfgue aque multiplex s dltéra quidem feo
exndes altera autem guarta, '

¥ rdt primis malgniltu-

0 A, 13 multpilex

’—:C " fecundx B, qud multi-

D plexeft Cretiaquartg

3 I 5 % D; fumiturg;E;F,2que
‘.___,.__SZ‘—_.;-? A multiplices primae, &
» Jl tertiz A, & C. Dicoex
. zquo tam muliiplicem
¢fle E.ipfius B, fecundxs quam & F, ipfius Dsquar-
1%

&

v

- -
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-t¢Nam cum E,& F. fint 2que mulriplfces ipfarum

A, & C;fidiftibuantur B, &.F» in magnitudines

ipfis A,& C,xquales, vtin EG,GH,HIL, & FR kL, L

M,erunt tot partes in-E, zqualesipfi A » quot {unt

in F, zquales ipfi C. Quoniam vero EG, FK,zqua-

les funt ipdis A,& C;lunt autem A,& C, zque mul-
tiplicesipfarum B, & U ex hypothefr 5 Erunt &

E G,FK, carundem B, &‘fs;xque multiplices , Paci

ratione crunt GH,RL, Irena HI, L M, 2zque multi-

plices earundem B & Dyeruncigitar & compofite

4 ¢x £G,'GH, zque muluplices ipfius B,vt compo-

firz ex FK.KLyipfius C.ergo , & pariter compofita

ex EH,HI1, & ex FL, LM,8& cadem erit ratiofi plu-
res fint partes .. Qnod oftendendum erat,

Theori 4. Propof. 4 Siprima ad icundam candem ha-
Luerit rationem > & tertia ad qudrtam ;: Etyam w%que
multiplices prime, & tertia s ad aque multiplices fe-
cunde & quarta s iuxta quamuis multiplicationem o,
eandems habebunt rationem s fi proug inter f¢ vefpome

" dea:,ita fumpra fuerint. B i
S Ir proportic A> ad B, qua C) ad D, fuman-
turque primx A, & teniz C..zque mal-
t-plices E» 8 Fi Item fecundz B, & quarte

D rquemuluplices G , & H., iuxta quamuis

malriplicationem : fiue E, F, ita multiplices

fintipfarum A, C, ficut G, H ,ipfarum B, D,

fius noxa» His pofitis, conftat exdefin, 6 huius

Lib. fi E, deticit 3 Gyetid Fdeficere ab H: Et fi E, -

. qua- -

T
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qualis cft ipfi Gy¢tia Frzqualem cffe ipfi HiEt doai

.‘-;; ——— t.o.

M e J

ave fiE excedit G.ctid F.excedere H.Alioquin nen
effet; per defin. 6. eadem proportio A, 2d B, quz
€»ad D, fi earum zque multiplicia non femper it
e haberent . Dico iam» multiplicia primea acter.
U2 non folnm vpa deficere A muluplicibus fecun-

dzac Quar.ant vna zqualia effe,aut vna excede-
-3¢ vt diximur, fed eandem quoque inter fe pro-
Portion em habere. Capiantur enim rutfus 1K,ip-
mm E, F, zque multiplices; Item L, M, zque
multiplices ipfarum G H. Quoniam igitar tam
multiplex eft E, prima ipfivs A, fecunda, quam ¥,
tertiaipfius C. quartx ; {umprz fun- autem & LK,
xque muliplices ipfarum E,F,prima ac tentiza .
Iuntquoqueexzquol, K, zque multiplices ip,
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facum Ay C, fecund=, & quartzx. Eadem ratione e-
unt L, M, ipfarum B,D, aque multiplices. Et quia
ponitur proportio A. primz ad B, f¢cundam , quz
C. tertix ad D,quartam, oftenizque funt ,K,¢que
multiplices prima, & tertiz A, C. Item L, M,eque
multiplices {ecandz,& quartz B,D-iftx qua illorit
funt zque multiplices vna deficient, vel excedent,
vel zquales erunt.b ergo ita fe habebit E;ad F,quo-
tum I k, (unt ¢que multiplices,vt G,ad H, quord L
M, funt xque muliplices . Quod erat oftendendi,

Thieor.s. Propofitios. 85 magnirndo magnitudinis Aque
Suerit multiplex atque ablata ablara :Etiam reliqua
reliqua sta multiplex erits vt tota tofsus

RE___A
\% F C&
Tamultiplex fit tota A Bitotius CDyve eft multi.
plex AE, ablataablatz CF. Dico reliquam EB»
ita effe muitiplicem reliqua FD; vt eft tota ABsto-
tius CD.Ponatur enim EB,ita multiplex cuiufpiam
magnitidinis.videlicer ipfius GC,vt eft AE.multi~
plex ipfius CF.vel tora AB,totius CD, Quonii igi-
tur AE,EBszque funt multiplicesipfarum CF, GC;
a erit tota AB,totius GF.ita multiplex,vt AEipfius

CF» hoceft omnesomnium, vt voa vaius: Scd
} & tam

b 6, kfio.quin. 21 gim
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tam muhiplex etiam ponitur AB. ipfius CD, quam.
eft multiplex AE, 1pfius CF.Igicur AB t3 ¢t mul-

R E A

¥ co

tiplex ipfius GF; qui mufripiex eft ipfius C D; 4 at-
que 1dcitco zquales funt G¥CD. Ablata igitur c3-
tnuni CF. zquales erunc G G, B D. Tam multiplex
:‘gitux erit E B, ipfius F Ds quam multiplex eft ip-
tus G C. Scd itamultiplex pofita fuic E B, ipfius
GC, vt AE, ipfius CF, hoc eft, vt tora AB, totius C
D. Qnare t multiplex et reliqqua EB, relique FD,
quam ¢ft cora ABs totius CD.quod cft propofitum,

Thn.r.é.l’mpaf,'& 8§5 due midgnitudines duarum magni.
tudinum [nt sque maltiplices & dervatls quadam
Jint carumdem aque multiplices: & relique eifdem and
aquales funt, aut aque ipfarnm multsplices .

\ -
2.8 ADHE €%
. ¥ - —E
Int magnitudines A B. C D, zque multiplices
iplarum E, F, & detraitz A G, CH, carundem

E,F.zque mulriplices. Dyco reliquas G B- HD, aut.

. : efle

b6 pon,
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efl® zquales eifdem E, ¥, aut certe earundé xque
multiplices. Quoniam AB,CD, fuat ipfarum F, F,
zque multiplices ; eruntin A B, tor megnitud nes
zquales ipfi B, quosfunt magnitudinesinC D. x-
quales ipfi F. Rurfusquia AG,CH, earundemE.F,
xque mudtiphces {unt § ciunt quoque in A G, tot
magnitudines ipfi E, zquales, quot funt magnitue
dines in CH. ipfi Frzquales. St igitur ex 2qualibus
multitudinibus A B> CD, demantur mulsitndines
zquales AG, CH; remancbunt multitudines G B,
HD, zquales. Quare toties continebituz E, in G Bs
quoties F, continetur in HD, ac ptoinde fi G By 2
quatis fit ipfi B, ¢ritquoque H D, ipfi ¥, aqualiss

. Siautecdh GB, mulriplex fit ipfius £ erir itamul-
tiplex HD, ipfius F, vt G B, muluiplex eft ipfius E:
quandoquidem toties Es ia G B, continetur, quo-
tics F, in HD, exiftir, vt oftenfum cft.

Theor.7. Prepelis. Aequales ad eandem’s eandem hae
" bent rationer : Et cadem ad aquales ,

- - _F

Int dux magnitudines A.B, xquales inter fe,8¢

tertia quzuis C. Dico A, & B, habere candem

proportionem ad- C. ltem C, viciffim ad A, & B,

candein quoque propoxtionem habere,, Sumantur
X 32 - DF

0y
- ~
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D,E, 2que multiplices ipfarum zqaalium A,B; « e-
wmatque B, B, aqualesinter fe. Capiatar rusfus Fy

1 .
'“—4\-—-“ | SN W'Y, ) ]
’ 3)——1:’.—_qu§.
e i B

vtcunque muliplex ipfius C.Quoniam igitur Dy s
&quales funt, fit vt vtraq; vel mimor fityquam F; vel
zqualis, vel maioniuxta quamcunque maltiplica~
tionem ea multiplicia fumaatur. Qu: xe cum D, E»
zque multiplices prime A,8 Byter{jz,minores fint
ipla Fymaldplice fecundz.& quartg Cofeft enim Cs,
inftar duarum magnitudinam, &c. ) vel zquales,
vel malores 5 b erst ea proportio prima A, ad C fe-
cundam, quz testiz B, ad Cy quartam .

Eodem pacto oftendemas F. vel misorem effe
vtraque D, E, vel vizrique zqualem, vel majorem.
Igitur cum F, muliplex primz.& tertiz C;vna de-
ficiat 3 D & E, zque multiplicibus fecundz A, &
quartz B;vel vaa zqualis fit,vel maior; ¢ Erit quos
que ca propordc prima C,ad fecundi A.que tertig
C,ad qnartam B ; quod cft propofitum, Poffet bre-
uius fecunda hac pars oftendi per coroil 4. propof.
ex inucrfa ratione. Ci enim oftenfum iam fit, efle
A, ad C.vt B, ad Cycrit conuertendo C, ad A, vt C,,
ad B. X quales ergo ad candem, candem habent ra-
tioné. Ec cadé ad xquales, qued crat demdft randii..

Thee-
21¢,prou, B 6 hbuquie ¢ 6 defineguin,
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. Theer.8, Propofitio B. Inaqualium magnitudinim maior
ad eandém s masorens rarionem habet, quam miner »
Et tadem ad mimersmsmasorem rationcm babetyquans
ad maiarcj: .

e ¥
A RER e
M-“

Slnt magnitudines ingquales, AB,maior,& C,mi-
nor, Tertiaautem quzlibet D, Dico propertio-
néAB ad D:maig1é effe proportione C,ad D. At e
conuerfo, maioré efle proportioné D, ad C,qui Dy
ad AB. Intelligatur enim in A B, magnitudine ma.
‘fore, magnitudo A E, zqualis minori C, ve fit reli.
qQua EB.Vtraq; deinde EB, AE;¢qualiter multiplice.
tur, hac legé,ve GF.multiplex ipfins EB maior qui=
dem fir,qui D; A« HG,multiplex ipfius AE, non fit
tinor cadem D fed vel maior,vel zqualis.Quonid
igitur duz FG, GH. zque multiplices funt duarik B
E,EA; erit & tota PH.ita multiplex totius AB,vt H
Gyipfius AE;hoc eft;ipfins Cychi 2quales fint pofitg
C,& AE. Capiatur quoque ipfius D, multiplex Ik,
que proxime maior fiqud HG. Axblcisﬂ'a ergo LY
o

v
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~ qux zqualis fit ipfi D, non exit I L, maior, quam

h | B E A e c
T i
- 'x‘h—-l‘—-—ﬂf .

HG, (alias Tk, non effet multiplex ipfius D, proxi-
me maior quam HG ; fed & I L, maior quoque efe
fet quam HG.Quod fi IK, dupla fit ipfius Dsperfpi-
cuum eft, 1 L, non effe maiorem, quim HG. cum
HG,pofita fit non minor quam D hoc eft. qui 1Ly
8t idcitcoH G erit vel zzualis ipfi IL, vel naior.
Et quia FG, maior eft poftca quam D, L K, vero 2=
qualis eidem D erit quoque FG, maior quam L K.
Cum ergo HG, non minor fit quam 1 L, vt demon-
ftratum eft,(ed vel 2qualis,vel maior;ezit tota FH,
maior quam Ik.ltaque cum FH, HG,fint gque mul-
tiplices prima AB, & tertiz C;arque lomaltiplex
ipfius D> que inftar eft fecund= & quartx:fiz autd
FH, multiplex prima, maior quam I K. multiplex
fecund 25 AtH G, maltiplex tertia; non fit maior,
quam I k., multiplex quarta, immominor, ex hy-
. pochefi; gfumpta enim eft IX, maltiplex ipfias D,
maier quam HG,) erit maior proportio AB’: prim¢
ad D, {ccundam quam C. testiz ad Dy quastam .

Quo-
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. Quoniamvero & contraiio I K, multiplex prima
D, (ponatyr enim nunc D, prima ac tertia; At G,
fecunda & AB> quarta) maior eft quam HG.multi-
plex fecundz C; Ar I K, muluplexterti¢ D, maiog
non cft, quatm F H, multiplex quartz A B, immo
mimor, cuam FH, maior fit, quam Ik » vt vftenfum
eft; erit maior porportio D, primg ad C.fecundam,
uam Ds tertig ad AB. quartam : quod eft propo-
itum . Ingqualium igitur magnitudinum major
ad candem, &c. Quod cratoftendendum .

Theor.g. Broperig. Qua ad candem, eandem babent re-
tiomem, aquales juns ipter je . Et ad quas eadem eanw
. dembabet rarionem, ea quoque junt inter [¢ 4qualese

p P |
H Abeant primum A, & B, eandem rationem
ad C, Dico A, & B, effe inter fe zqualel.Sit
enim, fifieri potefl, altera, nesnpe A. major, & B,
minor,. 4 Erit igitur maior proportio A,maioris ad
C, quam B; minoris ad candem C; quod ¢ft contra
hypothefim. Non ergo inzquales fuot A, & B,{ed
#quales. Habeat deinde C, candem proportionem
ad A. & B. Dico rur(us A, 8 B.efle ¢quales . Nam
fi altera,nempe Aseflet maior, & B, minor ; b habe-
et C, ad B, mtnorem,maiorem pxo};gnioné, qt:iun
) 4 &

ad quis. - b3 qua

-
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" ad A. maiozen : quod éf contra hypothefin. Noa
‘sgitur maier erit A,quam B, fed zqualis. Quz igh
tur ad eandem , ‘candem habent sationem, &e.
Quod demonftrandum erat. o :

Theor.x0. Propofitio 10, Ad eandem magnitudinem rae
tionem habentium,qua masorem rationem habet s illa
masor e : Ad quam autems eaders maiorem ratio-
nem habety illa masnor off - ’

B A
‘.———-—-’C—.
Abeat primum A,ad C, maiorem proportio-
nem,quam B,ad eandem-C.Rico A,maiorem
efle;quam B: St enim A, foset ipfi B,zqualis,s ha=
berent A, & B, eandem proportionemad C: Si au-
terg A> minor efletyquam B, & haberet B, maior ad
C, proportionem maiorem , quam A, minor ad ¢i.
“dem C,quod eft contra hypothefin . Non eft igitur
"A.zqualis vel minor quam B, fed maior.Habeat fe-
cundo C.ad Bymaiorem proportionem,quam ad A,
Dieco Byminerem effe quam A. Nowenim zqualis
eric B.ipfi A; c alioqui haberet C,eandé proportio-
né ad A.& B; quod eit cotra hypothefin Neque ve,
1o B.maior erit qui Asd alias haberet C,ad minoré
A, maiorem proportionem quamad B. maforem
: quod
A que. B ¥quin €.7 quine 4 &-qua,
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quod magis eft contra hypothefin, Minor igitux
eft B, quam A quod cft propofitum. Ad eandem
igitur magnitudinem rationem habentium, &ec.
Quod erat demonftrandum,

i/ Jlasnen 08

Theor,1 X, Propa/.31. Rue eidem funt eadem ratione’s
& inter fe funt cadems,

yrowom— fleed eIy,

—— C pE  }—at

D E L e

L M ey
Int proportiones A, ad B, & C, ad D, exd€& pro~
. portioni E;ad F. Dico & proportiones Asad B»
& C, ad D, eafdem effe inter fe, fecandum defini~
tionem 6. Sumanturt enim ad omnes antecedentes
A,C.E, 2que multiplices quzcunque G, H, I & ad
omnges confequentes B,D,E,aliz quzcunque zque
mulriplices k. L. M. Quoniam igitur ponitur effe
A,primz ad B,{tcundam,vt E,tertiam ad F.quarti;
4 fivwt £.G, multiplex prim= deficit a k, multipli-
ce {ecunda, deficiat quoque 1, multiplex tertiz ab
M. mulsiplice quartz; Et fi G,z?ualis eftipl K,vel
maior, zqualisquoqueficl, ipfi M, vel maior: &
Sed (vt codem modo oftendetur ) fi I, minor eft,
quam M,vel zqualis, vel maior, eft quoque H, mi=
nor ;uam, L, vel zqualis, vel maior: propterca
quod ponitur effe Esprima ad F.fecundi,v: & ter-

tia

8 0.4d:f quiny b ¢ def quin.
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#ia2 ad Dy quartam. Qurare fi G, multiplex prime As
deficic 3 K, muliplice fecundz Bydeficiet quoque
H, multiplex teruz C, ab L, maltiplice quactg De

Frmmens (] e [ |t

e e

. —

WA, F—iM. K,
Et fi G, zqualis eft, vel maiodquam K, etiam H. ¢-
qualis erit; vel maior quam L. 1demgque oftende-
tur accidere iy quibufcunque alijs gque mulripli-
cibus. c Quapsoprer erit A, prima ad Bfecundi, vt
Cstertia ad D; quarti.Que igstur eid& funt exd@ -
tiones, & iater fe funt €gd€. Quod erat oftédendia

Theor,12, Propof.12. S5 [fint magnitudines quotcunqus
proportionales : 4 dmodum fe habuerit una an-
Fecedentium ad vnam confequentiums ita f¢ habeb

omnes antecedentes ad emnes confe

£

R e AN . X i

Ve ek ek

Vod in propof 1. de propb:tione multiplici
demonftrauit, oftendit hic de omni genere
. pro-

- e

(X 4 ch,qnh.
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propottionis, etiam irrationalis . Sint ergo quorci.
quc magnitwdines A,B, C.D, E, F, proportionales
hoc eft. fit A ad B, v¢Crad D. &« Es ad F. Dico
vt eft vna antecedentium ad vaam confequentiil,
npimiram Aead B, ita effe omncsaatecedentes fi-
mul A, C, E;ad omne s confequentes fimul B D,F.
Sumptis eaim G, H, I, zque multiplicibus antece-
demium, & K,L,M, zque multiplicibus confgqué-
tium, a erunt omnes Gl 1, fimul omeium A,C E»
fimul-ita multiplices, vt vna voius, nempe vt G,ip-
fius Ar & ofhnes, k, L. M, fimulomnium B, D, F,
fimul ita multiplices, vt yaa vaius. nimiram vt K»
ipfius B. Quoniam vero ponitur effe Ar-primaad
B» fecundawm, vt C; tentia ad D; quactam, S¢'vealia
E.tertia ad aliam F, quartam; & ficve i G, multi-
plex primg¢ deficica k, multiplice fecunda, deficiat
quoque H, multiplex testig ab L, multiplice quar.
tz, & I, ab M: Et fi G, equaliseft jpfi k, vel maiors
zqualis quoque fit H, 1pfi L.&1, ipfi M,vel majoz.
Acproinde 1 G, minor eft, vel zqaalis, vel major
uam k. & omaes G, H, 1. fimul omnibus K, L, M,
ul minores fint, vel zquales, vel maiores. ¢
Quocirca vi eft A, prima ad B, fecundam ita erit
AG, E, tertiaad B:D,P, quartam . Si fint itaque
magnirudines quotcungue proportionales, &c.
Quod demonfirandum erar, !

Thee. .

.n'.quin. b g debagiiny . ¢ o. def.quin,
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Theorema 13, Prepof.13. 87 prima ad (écundam ¢d-
dem babuerst rationem, quam tertia ad guartam ;e
%a vero ad quardam maiovem rvatiokems hahuerdt

- quam yuinta ad [extam: Prima quiognend ftcundam
* gmasorem rationems habebit » quam quinca ad fextam .

il Y, Yrmmiimina B a2
=T e T e,

T

S Itptima A, ad B, fecundam, vt C, teitia ad B,
quared: fit auté proportio Cytertix ad D.quarid
maior,quam E, quintz ad F; (extam. Dico, & pre-
portionem A, primz ad B,{ecundam effc maiorem
quam E, quint ad F, fextam, fecundum definitio-
niem 8. hoc eft , fumptis zque multiplicibas ipfa-
gum A, E; Item zque multiplicibus ipfarum B, B
cbtingere pofle,ve multiplex ipfius A,excedat nrd
tiplicem ipfius B. at multiplex ipfiusE ., maultiplick
ipfius F, non excedat . Sumptis enim G,H.I, zque
mulciplicibus antecedentium; Et K, L, M, eque
multiplicibus confequentium, cum fit A, prima ad
B, fecundam, vt C, terria ad Dy quartam ; ¢ fir vt i
G, multiplex prima excefferit k, multiplicem fe-
cundax, excedat quoque H.multiplex tertiz iplam
- Lamule
8 6. dfiquig,
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L, mukiplicem quartz, &c. Atquandd H, exce-
dit ipfam L, & non neceflario I. excedit ipla:: M,
fed zqualis aliquaado etit, vel mindr ; quod maior
ponatur proportio C,prim ad D, fecundav.q: am
E, tertig ad F. quartanr: Igitur i Grexcedit K,non
neceflario I excedit M. ¢ Maior eft exgo preportio
Asprimz ad B,fecundam;quam E,tertiz ad Fyquar.
tam . Quamobrem fi primaad (ecundam eandem
habuerit rationem, quam rerria ad quartam , &c.
Quod oftendendum erat. :

Theor, 14 Propo[i14. Si prima ad fecundam candem has
buerse ratsomem . quam rerria-ad quartam; Prima vero
guans tcrsiamaior fuerit, erit & fecunda maior quam

‘quarta . Quod ff prima fucrst aqualistertia, et ¢
[ecumda cqualis quarex: S5 wero minor, & mizer erit,

Ar— It enim A, prima ad B, fecundam.
Dle— vt Cy tertia ad Ds quartam . Dico
%‘ ’____“ s1 A> maior fuerjt quam C, fore quo-,
: que B, maiorem quam D. Quod s1 A,
2equalis fuerit 1pfi G, zqualem quoque efle B, ipfi
D: Si denique A, minor fuerit quam C; minorem
quopque cflc B, ipfa D, Sit primum A, maior quam
C, a eritquc propierea proportio A, maioris ad By
mnaior quam Cnunoris ad candem B.Quoniam igie
“tur eft C, primaad D, fecundam,vt Artertiaad B,
quartii Proportio auté Astertiz ad B,quartam,ma«
1or
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101 etts vt oftenditous, quam C, quintz ad B, fex-
tani : ¥ Maiot quoque erit -proportio !

A" ¢, primz ad D.(l fegundam ,Pqugm Cy

Bl quintz ad B, fexam .c Minor eft ergo
‘_%' i Dsquam B Idcoque B; maior erit qui

D. Qs d-eft propofitum .

Sit dernde Aszqualis ipfi C.d eritque idcirco A
ad B; vt C,ad B, Quoniam igitur proportiones Cy
ad Dy & C,ad B, exdem funt-proportioni A, ad By
e crunt gqeoque inter fe ezdens proportiones C, ad
D, & C,ad B 5 f Ideoque zquates ecunt B, & D,
Quod eft propofitum .- ‘

. Sit tertio A » minorquam C3 g eritque ob hoc
snaior prepostio C, maioris ad B, gaam A,minoris
ad B, eandem Quoniam igituret G, primaad D,
feenundam, ve A,zertiaad B, quartam; eft aué pres
portio A, tertix ad B, quartam minor, quam C,
quintx ad B, fextam; 4 Minor quoque esit propor-
tio C, ptimz ad D, fecundams quam € quintx ad
B; fextam; ¢ Ideoque B, minoreritquam D quod
eft propofitura, St prima igitur ad (ecundam cane
dem habuerit rationem, &c. Quod ¢rat demon-

ftraundum. v
AR

~ Theos
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Theor.35.Propof x5 Rartes cuns pariter multiplicibus in
cadermn funt ratione, fi prowe fibi mutus refpone
dentysta fumantur. |

T X I EDP H e
.._—...__4_._..,.__.__.___‘%

e - y——i K

-

. -
Intpartium A. & B, zque multiplices CD, & E
F.Dicoitaefle CD,adEF, vt A, ad B. Cum
enim CI), & EF, fint zque muluplicesiplatam A, |
& B, continebitur A, toties in C D, quoties B, in
iF, Diuidatur ergo CD, in partes CG, GH, HD, @.
Quales ipfi As & EF, in partes El, K, K F, ¢qaales
ipfi B: a eritque CG, ad El, vt A, ad By quod C.G,&
A zquales inter {e fint, necnonE 1. & B Eadem™%
taione erit G H, ad 1k, & H D, ad KF, vt A, ad 8;
tideoque CG. GH; HD, ac EL Ik KF» eandem hae
bebunt proportionem . Quoeirca vt CG. ad ELhoc
et vt A, ad B, ¢ itaerit CD, ad EF. nenipe omaes
CG,GH HD. fimul ad omnes E1,1k: KF, finul quod.-
o propofitum . Partes itaque cum paritet multis,
plicibus.&c, Quod erat demonttrandum.

- \
Thee-

A qun B8 quiny  €32.quin
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Theor,16.Propof.y6. Si quatuor magnitudines proportic.
nales fucrint:& vicifsim propsvtionales erunt,

.
-t Ic demonfiratur Alternas
fiue Permutara preportio,
e 33 feu ratio,qua defin.za, explicaga
— cf- Sit en‘;_m A}a;l/B, vtC, a%D.
) D:co vicifim , few'permutando »
I effe quogue Asad G, vt B,ad D.
Fo=—~C Sumantur enim iplatum A, By
eqD primzacfecundz, eqne malti-
fommmndy” plices E, Fs Itemépfarum C, D,
tertiz, & quartz xque snuldiplis
ees G,Hsa eritque E.ad Fovt Ajad Bycum E, & Frfint
pariter multiplices partium A, & B. Eadem ratio-
me erit G.ad H.vt-C,ad D.Cumigitur proportiones
"Esad F, & G, ad Dy finteedem proportioni A, ad
Byerar.t & ipf¢ binter{e eedem , Rurfus.quia pro-
portiones E, ad F» & Gyad Hy egdem funt rol;u-
uoni C, ad D ; ¢ erunt & jpfz eedem imerge s hoe
eft, vt cft:E,prima ad F.{ecundam, ita crit G, tertia
ad H,guartam. € Quare fi E, ptima maior eft quam
G tertia, vel gqualis, vel minon erit quoque Exfe-
cunda maior quam H, quarta, vel ¢qualis, velmi-
nor, in quacunque multiplicatione accepta fimt
eque muliiplicia E, F, & ¢que multiplicia G, H,
< Eft igitur A,primaad C; fécundam , vt B, rertia
ad
25 QUR, b B QUIN € i quin, dagquin, ¢5 W guiy
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‘s Diquartath (cum E, & F fint zque multipiices
;ﬁmx ac thti:c B; AtG.& H. aque multiplices
C,(ecundz, & D.qumstz,& illz ab his vpa deficidc,
vel vna gquales fint s vel vna excedant, &e. ) Quod
eft propofitum . Si quatnor igitur magnitudines
proportionales fuerint , & viciflim propostionales
erunt. Quod oftendendumerat. .
Theor.17. Prep.17. 85 compofite magnitudines proportie

nales fuering » ba quogue diuifa proportionales crunt. -

;{ X x _._q:
Yo ,
. 3,’2,_9__-.5\-}__
R I A4
Or——i3
Oc loco demonfirat Euclides Divifionem ra-
tionis, quam defin. 15, explicauit . Sinte-
»m compofitz magnitudines AB, CP, & DE, FE
proportionales, hac cft fit AB,ad CB,vt DEad FE,
Dico & diuifas eafdem proportionales efic;hoc eft
Yteft A C,ad C Biitaefle DF,ad FE. in co fen-
la, quem definitionte 6.<xpofuimus . Ipfarum
enim AC, CB, DF, FE:¢que multiplices caplantur
codé urdine GH,HI KL, L M; 4 eritq;Gl, ita multi
Plex ipius A B; vt eft GH, ipfius A-C hoc eft,vt kL,
pfius D F, Sed vteft multiplex’ K L, * ipfiuss
DF & ita quagque maltiplex et XM ipfius DE,
. , L zque
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&que multiplices » ergo fant G Lk M, ipfammi,y

BT W e
- 34
. Ly 1 JE=—D

'AB,DE. Capiantur rurfus IN, MO,zqne multiph.-
ces ipfarum CB,FE. Quoniam igitur fic cft mulri-.
plexBi,prima fecundz CB:vt L M. tertia quartz F
E.Item tam eft multiplcx IN,y quinta fecundz CBs

ud multiplex-eft MO; fexta quartz FE,c-exit & H
»fic multiplex (ecundz C B, vt LO; multiplex eft
artz FE Itaque cum fit AB, pritna ad CB; fecan-
am, vi DE,tertia ad FE;quartam ; fumprzque. fint
®que multiplices GL;K Mprime ac tertTe AB.DE:
Item (ecundz,8 quarie CB; FE, aque mulriplices

HN LQ, 4 fit vt fi G[,. multiplex primz AB deficit
ab HN,multiplice (ecund 2 CB,etid kM; mukiplex
testiz DE,deficiat ab LOsmuliiplice quartz PEs&
fi Zqualis.zqualiss & fi exceditexcedat: Quod fi de
ficiat tam G1,ab HN,qui KMsab LO;ablatis c6ibus
HLLM,deficiet quogue ' -H'ab IN, & KEL,-b MO.
Et fi GLzqualis fuerit ipfi HN,& K Miipfi LO, ab-
latis ¢Hibus HI. IM.crit,& GHszqualis ipfi IN, & k
Liiofi MO, Et fi deniq; GLexceflerrripfam BN, &
XM ipfam LQyablatis cdibus R LMyexcedet quo-

ue
— __ga —

)
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evoGH.iplam IN,& K L, ipfam A1 O. Qui ob reme
«i GH,KL, fumpta fint 2que multiplices primz A
€ restiz DE : Item INGMOszque multiplices few
wndz CBi& quana’FE.oftcafumg; fit:(in quaciiqs. -
multiplicatione iilx ¢que multiplices fuenint acep:
te)zque multiplices puma. & tertiz ab 2que mul-
tiplicibus fecunde & quanz, vel voadeficese, vel
zquales effe,vel vna cxcedere ; ¢ Etit AC,primaad
CBy,fecundi, vt DF ,tertiaadFE,quartd. gd.eft ,p-
pofitli, Si compofite sgatur magnitudines propor
tionales fuerint » &c. Quod oficadendum erat.

Theorema 18, Propefitio 18, S5 diwifemagnitudines fint-
Jroportionales,ha quog; copefita propertienales sruiits.

T < e 2y

D Emonftrat hoc Jaco Euclides compofitionem.
rationis>qui definitione 14 defcripfit.Sint.n,
diuifz magnitndines AB,BC.& DE,L.F, propouti
nales,hoceft ;A B, ad BC. vt DE ad EF, Dico
capofitas proporticnales efle s hoc et vieft AC,ad
BC, ita effe DF . ad EF", Sienim non cft, vt AC,ad
BC.ita DF,ad EF, habebir DF, ad aliqui magniu:
din& minoré ipfa EF vel maiorem eandé pportio.
s&qui AC,ad BC, Habeat primum LFaa GF, mi+
. L 2 no-

6o dc R
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““norem tpfa EF. fi fieri potcft, candeny proportio-

‘nem, quam AC, ad B C. Quunlam igiturefts vt A

Csad BG,ita DF,ad GF; 4 erit diurdendo quoque,
vt AB, ad BC,ita DG,ad G F: Sed vt AB,ad BC, im
pofira quoque eft DE;ad EF & Igitur erit etiam, v¢
DG,primaad G F. fecundam, ita DE tertiaad EF,
quartam . Cum ergo DG, prima maior fit quam D
‘Estertia, ¢ erit quoque GF , {ecunda maior quimE
¥, quarta , pars quam totum . Quod eft abfurdum.

Habeat deinde, fi fieri potett ; DF, ad HF,ma:0-
xem ipfa EF, eandcm proportionem » quany ACsad
B C. Quonjam igitugeft, ve AC,ad BC, itaD F> ad
HF; d crit dinidendo quoque vt ABsad BC,ita DH,
ad HE . Sed vt AB,ad BG; irapofitactiamefR DE»
ad E F. ¢ Igitur erit quoque, vt D H, prima ad HE»
fecundam, ita DE, textia ad E F, quartam . Cum
ergo DH , priffia minor fit quam DE, tertia , fuerit
quoque HF, feeundaminos quam EF . quarta, to-
tum qudm pars. quod eft abfurdam . Non igitug
habebit DF, ad minorem ipfa EF,aut 3d maiorens,
candem proportionem , quain AC, habet ad BC.
Ergo DF, ad ipfam E F, exit, vt AC,ad BC. quod
eft propofitum . raque fi diuifc rm33nitudines
fint proportionales , &c. Quod demonftrandum
erat. . .

-

. T Thee
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Theor. 19.Propa/. 39, Si emadmedum totum Jd te-

- tumes staablatum fo iabuerst ad ablatem > ¢ rels
i guwm, ad geliquum vt rotum ad totum ¢ habebir

-3 = A N Vad in propoft
o O * LG g. dcmonﬂntﬁ
eft demulupha ppor

. - tione hoc locode om-
n1 propostione , &t irrationaii demonfiratur . it
€0itn tora A B, ad totam CD,vt ablata AE, ad abla-
tam CF. Dico & refiquam EB, efl¢ ad reliquam F
Dyve et jota ABsad totam CD. Cumenim it AR,
ad CD.vt AE.ad CF,atrit & pesmutando & B, ad
AEsvt CD,ad CF. ¢ Diuideindo c1go erit EBvad A
E; vt FD,ad CF.< Quate permutando rutus erif E
B,ad FD. vt AE;ad CBhoc efl,vi tota AB,ad totam
CD. cum pofita fit AB.ad CDyvt AE,ad C F. Siigi-
tur quercadmodum tetum ad totum, &e. Qued |
demonftrandum erat ., . .

Theorema 20, Propofitie 30, Si fint tres magnitudines

& alin spfis aquales numcro guabinas & in eadem ra-

" tiome (umantur ;1ex aquo awtem prima quam fertis

macsr Pusrit ,erst & Guarta, guam, fexta, masor ,

 Quod fiprima tertis fuerit aqualis, erip-¢& . quarta oy

qualss fexta : finsila minor , hae quoque minor ¢rity

- L 3  Siar -
36 gine b1 qua. €16 quan,
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} A Inttres magnitudinés A,
pr—md A ) B, & fotidem D, E,Fofita
=3 B que A ad B;vt Dsad E; & Biad
Yo €, VU E5 ad F, fit autem primd
) A,priga maijor qui C;‘It‘cma.
Dico,'& Dy quartam cfle mea-
i m—'E iotem F,fcxia Cum enim A,
=1 F majorfit quamC,a erit maior
proporttio A,ad B,quam C,ad B, Eft autem ve A ,ad
'B, ita ad D, ad’E; b Maior igitur proporiio quoque
erit Diad E;quam C.ad B At ve C.2d B, ita eft F.ad
‘E.(Cum .n_fit Bad C.vt E.ad F, enit conderténdo
ve C.ad B,ita’Frad E }Maior igirur quogue propor-
‘tio erit'D,+d E. quam F,ad E c-Q1are Dymaior e-
1it, quam F. Quod eft propofitum . :

Sit deinde A, zqualisipfi C Dico 5°8 D,2zqnalé
effe ipfi¥. Cum enim A, fit ipfi C. 2qualis, derit
A,ad B,vt C.ad B.Eft aiit vt A,2d B,itaD,ad E
Tgiturerit8& D,adE, vt'C.ad B: Atvt C, ad B, ite
-eft F, ad E. per inuerfam rationem, vti prias. Qup-
ze eritquoque D, ad E,vt F. ad Ei e Ideoque 2qua-
leseruntD, &E - Quod cft propofitum .

Sittertio A» minor quam C Dico & D, miner€
efle; quam F Cura n.A,minorfitquid G e exit mi-
nor propottio Asad B; quam C,ad B . Sed vt-A.ad
Biita ek Dsatl E. £ Minor ergo quoqs proportio cft
D,ad E, quam C, ad B. Ef autenyconuertendo, vt
ipriug veC,ad B, ita’¥, ad E . Igitur minor ¢t quo.

- o ) .que
t3.quis. baj quin.  eqo.quin. 4y quin, ¢pqui, £2 quh.—.
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Aque proportio D,ad E, quam ¥, ad ‘E » proptérears
‘Dyminor erit quamF, Quod eft propoficum, Sidiut
itaque tres magnitudines, & aliz ipfis zquales mu-
mero, Xc. -

Theor.2 ].Pro[cf;z 1.85 fint tres magnitudinesyédr alie ipe
fis agualet numers s qun bing , & in dadem ratione
fumantur s faeritque perrnrbata carumproportio 3 ex
aquo aurem primas guamtertia_maior fuerit; erit
& quurtd o quam -exta mater. Quod i opri-
matertid fucrit aqualis ., erit & quarta xqualis fex-
2a ; fin illa minor » hac quaque minor ent |

1ot tres magnitudines A B.C, & totidem D.E,
S By'qua’binw, & in cadem rationem (umantur;
fitque-earum proportie percurbates, hoc.eft , fit ve
Ayad B.ita B,ad F, & vi B.ad C, 1ra B,ad E Sit
autem primem A,prima maior,quam C.tertia Die
o & D-qrartamm <ile maiorem{exta F. Cum enim
A. maiar fit quam C. a erit maior proportio A, ad
B, quam C.ad B.E& autem, vt A.ad B.itaE.ad F. &
Maior erge quoque preportio eft E, ad F,quam Cs
ad B. Quoniamvero vt B, ad Cyitae® D, ad E erit
connertendovt C, ad B, itaE, ad'D , Quare maior
quo%l‘u: erit propottio E.ad F,qitamE,ad D, ¢ ldco-~
que tnaior eritD; guam F. Quoi-eft propofitum.

Sir deinde A. ipfi C, wqualis . Dico D, quoques
pG ¥, effe zqualem . Cum -enim A, ;‘:t zqu‘ﬂis“‘lp-
] - i
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£C,derit A, ad Bivt C>ad B- sed v¢ A.ad B, irecft
" E,aad¥. ¢Igitur exitve C,ad B, ita E, ad F: Eftan-
tem ex inuerfa ratione, ¥t Csad Byita Es ad Divelu-
ti prius . 1gitur erit quoque vt E: ad FyitaEjad D3
f arqueideirco D, ipfi F» xqualis erit . Qued cft
propofitum, . . T
Sit tertio A, minor, quam €. Dico, & D, mino-
gem cffe quam F.Cum eniim A, fiv minok.quam C,
geritminor proportio Asad B quam Cyad B: Ve ane
tem A; ad B, ita e Esad F, # Minor e esgo pro-
portio E;ad F quam C, ad B Quchiam vero, vr an-
ke, ex inuerfa ratione ft ve C,ad Biita Esad D; erit
. quoque minor propottio E,
A ad F; cuam E, ad D;-ac pro-,
Yrosamiommarenc] A terea D, minor erit quant
y—t B F»quod cﬂpropoﬁtu,ga. si
fprie——mg> igitar fint tres magnitudi-
L nes, & ,alsi‘z ipﬁsozqnhales
""" _numero, &c. Quod often-
"""""“‘:E ; dendum esat. Qe
Y— K .

Theor.22 Prop, 23. S5 fint guotcungs magnitudines, &
aliaipfis aquales numero s que bina in cadem ratione
Jumantur : Et ex-aqualitate sn eadem ratione crunt,

. PR - T -

IAm hic demonftrat Euclides modum argumens
tandi in proportionibus ex xqualitate quando

propastio eft o zdinata. Sint enim pripum tres mas

gnitu-
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gnitudines A,B,C.& aliz tes D, E-F: fitq; A,ad Bs
vtD.ad E:8 B:ad C, vt Es
ad F.Dico quoque ex ¢qua
fitate effe A, ad Cve Drad

I TI }'I ¥ . Sumptis enim ipfarnmy
Ty
p il ry

A, D, =que mpltiplicibue

, o G, H. Item ipldrucm B, K, 2,
OFELNE B A lo&iplacum G, F.L.Micg

. e fit A, prima ad B, fectind
MK LI.G veD terriaad Esquartams
# erit quoq; G, multiplex

primz A,ad T, multiplicé

- feciidzx B vt Hymujuplex

tectiz Dyad K, multiplicé

( : iart2 E. Eadé ratione,cfi
it B,ptima ad C, {ecandj,

g viE tertia ad Fiquanid;be,
sit Lmultiplex prima B,ad L, multiplic& feciidz C,
vt Ksmaultiplex tertia £.ad Mumultiplic& quarte Fo
Quontt igitur funt tres magnitudines G,I,L, & a=.
liz tees H,K. M. Euz bina in ead€ proportione fu-
muntur i ¢ fit vt i G, prima {uperat tertii L, fupes
ret neceflario quoqs H.quarta (extd M;Et fi zqua-
lis » 2qualis; Et fj deficit deficiat. Iraque ¢ii GH, 2=
que multiplices primz A, & tertiz D , vel deficiant
vna ab L, M,zquemultiplicib. feciidx C, & qunartz
F,vel vna zquales fint,vel vnaexcedat : inquaciqs .
myltiplicagione fumpta fint ea mulriplicia; ezit A,
prima

A a¢ goin. .bmqmn. 7 cTo.quin,
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-primaad C, fecundam , ve Dy tertizadF, qiiartant,
«Quod cft propafitum .. '

A

‘Deinde fint.plures magni
. ‘tudines tribus ita vt fite-
o : tiam C,ad N vtF.ad O.Dico

; T adhuc efle; veA,ad N.ita D»
]I 1T 7 ¢ -ad 0.Cém enim iam fit o-
- Ll 1 1 fenfuarin tribus magnitu-
o} EDNC y);\ dinibus., efle A»;ld\C, Vtt:
S ad F: ponatur autem C, a
MK L LGN, veF,ad O,crunt tres ma- -
: gnitudines A, C, N, & alie
tresD.F, 0. quz biae in
> : ‘| eadem ratione {pmuntur.
Ergo ex xqualitate 1n tri-
bus magnitudinibus often-
fa, turfuserit,ve A, ad N, -
R ita D, ad'0 . Eodemgq; modo
idenioftendeturin quinque magnitudinibus, per

-quatuorsficut id. in quatuor demonftratum ‘tuit

per tres;& fic de p!unbus.‘!taque fi fint quotcun-

‘que magnijtudines, &c. Quod erar ofténdendum.

Theqria3. Propof. 23, Sifint tres magnitudines » alieqy,
Spfis aquales numere, que binain eadem ratione fu-
smanturs fisevst qutem ysrturbau earum proportses E.
tiam e x aqualitate in cadem ratfome erunt, | -

'D‘Emunﬂmurzhic ratio ex qutilim!,cjuando
propestioweft pesturbara. Sint cajmtes ing-
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‘gaitudines A,B,C,& aliz tres D,E.F, fitque pertnea
bata earum proportio,hioc eft, ficve Asad Byita E,ad
‘F; & vt'B;ad C; itaDsad E. -Dico quoque ex zqua~
litate effe,vt Asad C. ita D ad F..Sumptis cnisn ipe
farum A,B,Ds zquemaltiplicibus GH, I; Item i
farum C, E, ¥, 2quemuldplicibus K, Ly M, « Erit
vt A>ad B, itaGoad I, cun G, [, fintipfatum A, B,
‘zquemultiplices: AtvtA,ad BritaeftE.ad F; &
IgrrurviG,ad 1. ita quoque eft Esad F; ¢ Sed ve'E,
ad B ita cft quoque K, ad Miquod K, M, fint ipfa-
‘tum E, F, zquemultiplices. d'Igitur erit quoque
wt G,ad. Lita ksad M. Rurfus quoniam ¢fl B, prima
-ad C, fecundam, vt D, tertia ad E , quartam; e erie
‘quoque vt I, multiplex primz ‘B, ad L. multipli-
cer fecundx C,ita H, multiplestectiz D, ad K,
muliiplicem quartz-E . Quia igitur funt tres mas
gnitudines G. [, L& aliz tres H, K, M.que binx in
cadem ratione {emunius, eftque carum propoctio
perturbata i cum oftenfum. fitefle vt G, ad Lita K,
ad M:EtvtH,ad K.itabad L; ffievefi G, prima -
fuperat tertiam L, fuperet quoque quattaH , fex-
tam M;& § zqualis, zqualis; & fi deficit, deficiat.
Ttaq; cum G,& Hyxquemultiplices primz A & tore
tie D,ab L. & M, zquemultiplicibus fecandz C,8¢
quarte Fyvel vna deficiant,vel vna zquales fint,vel
‘yna excedit ;s geric ve A prima ad C, feciidi,ita Dy
tertia ad F,quarti.quod-cft propefitii. Iraque fi fint
gresmagaitudines, &c. Q10d demonttrandd erat.
Theo-
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Theorema 24+ Propefitio 24- 85 prema ad fecundam eans
- dém habueris rationeds, quam rertia ad quaftambhae
- *brierit anttm'dy- quinta-‘ad fecundam eamlém ratio-
- Vi quam [exta ad quartams ; ctiam compofita pri
ma cun quinia » ad fecundam vandem habelis raties
nem , quam tertia cum [exth sad guartam, 1,
Vod propofitione 4. demonftrauit Enclides
Q«jc fola proportione multiplici , demonftrae

N - N
oy Do . S
N JUSESI '} - -

&

hoc loco dé omni propottiones Etiam irrationali«
Sir.n. AB, prima ad C, fecumid, vt DE,rertia 2d F;
wquarti; Item BGyquinta ad C, fecundi, vt EH, (exta
ad F. quartd . Dicoita efle AG,compofitam ex pri<
ma ac quinta , ad fecundam C,vt ¢ DH , compofi-
ta exrertia, & fexta, ad quartans F, Cum enim fit
vt BG, ad C, ita EH, ad F; erit conuertendo vt C,ad
BG.ita F,4d EH. Quoniam igitur ¢ft AB,ad C.ve D
Foad B;& C.5¢BG vt F,2d FH. 4 eritex xquali AB.
ad'R&. viDE.ad EH . 4 Componendoigifur erittt
tora AG,ad BGiita tora DH,éd EH. Iraque cuny rur
fus it AG,ad BG; vt DH,ad EH; & B Gyad C, v FH,
ad F :cerit ex 2quali AG, ad C, vt DH; ad 'F, quod |
eft

o - y
v awgeni-b il qua cr2que - o
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eft prop6fitum . Si prima, igitur ad fecundam can,
dem habuerit rationem . &c¢. Quod cmt \dcmon7
ftrandum.

Theor, 35-propefitio 25. S5 q_untuorm{gux'tulim:
propom‘cnalcs fuering : maxima, & minams re.
liquis duabus masores erunt , .

- im AB.ad CD, vt E;ad F fitque AB-omnili
Sr:nea’;ﬁa»& F> minima.DicoduasA B, & F»
R S S < SAIAL

t . D y_l!—-—@
fimul éffe maiores dusbus CD* & E, fimpl,
Auferatuc enim exA B, magnitudo AG, zqua.
lis ipfi E;& ex CD; alia CH zqualis iph F, Eririgie
tar AG,ud CH, vt Esad F, hoceft, vt AB;ad CD,
Quare cum fit tota AB, ad toram CD,vt ablata AG ,
4d ablatam CH: s erit quoque vt tota AB, adtotam
CDs itateliqua G B ad reliquam HD: Eft autem_s
AB..( cum fit oaniam maxima ) maior quam C
D. Igitur, & G B,maior erit guamH'D , Quo.
niam vero A G, & E» zquales funt; fi ipfis addan.
g zquales F, & C H, nimirom F, ipfi AG, & CH,
i:%a; fient AG, ot Fs fimul zquales ipisE,
& C H , fimul., Additis igiinr inzqualibus G
B, & HD, fient AB, & F, fimul maiores
gquamE, & CD, fimulcum G.B»fitmalor quam
H D .Qunod eft peopofitum . Si ergogaatuor ma-~,

N . gne-

E
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270. Buchidi's Elenss,
gn itndihes proportionalesfuerint. Mo Qued ebat
.depmopftrandam.. . . . -
heor.26.P) opo;.zG. Siprima a4 fecundans habuerit me.
sorem proporisemem guam tertsa gd quartam : babebite:
conuertendo fecunda ad primam wimarems proportses.
wemy quam quarra ad tertram:, .
H Abeat enim A, ad B, maiorem proportioné&,.
. quam C;ad D Dica proparzianem B, ad A,

C - A

minorem effé proportione D; ad C Intelligatar ...
eflv E,ad B, vt C; ad D ;enitque propostia A, ad Bs,
major quoque quam E, ad By 4 ac propterea A ma.
iarerit quam B, b Quare minor ent praporrio Bj.
ad A. malotem, quasn B,ad E,minorem : Sed vtefk
B,ad E, ita eft-conuertendo Diad C. Igitur propor—
tio B,ad Asminoz.eft queque,quam Ds ad C.Qucd,
oft propofitum .. : : T

Theor.a7.Propej.37. §7 prima ad fecumdam habueritgga:
soxem proportionem 5 quam tertia ad quarstam : Habea
bi: quogue vicifiim prima ad tersiam maiorem propure.
tionem , guam (ecunda ad quartam.

HAb:at.enim Asad B, maiorem proportionem,,
: A quam C, ad D. Dica pegmiytando m;:c;rlenix

: effe
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effe quoque proportionem A, ad C, quam B,ad D',
lhuﬂiguur namque cffe E.ad Bivt Cyad D, eritque
-gropestio A, ad By maior etiam quam E,ad B: s I-
deogque A, maior eric quam E. 4 Quare maiorerit’
praportio Ayad C. quamE;ad C. ¢ Quoniam. veto:
ernutando ¢fty vt E,2ad C,ita Bsad D. (cum pofita
t Eyad Bi vt C, ad'D. ) Igitur proportio A, ad C,
maior quoque. criequam B; ad D, Quod cft propo-

Fheorema 328. Propufitio 28. Si prima ad focundary ha.
bucrit.masorem proporsiomems quam tertia ad quarti >
Habebit' quogue compufita prima cum fecunda , ad fi-
cundam masorem proportionem, quamcompofita tertia:

.. Eum.quatsa s.ad quartams ..

Tt maiorproportio AB; ad BC; quam DErad # ¥,
.}- Dico & componendo. maiorem effe propor=
tiopem AC; ad BC, qirar DFyad E F. IntcHigatur
epim cfle GB, ad BC, vt DE ad E F; eritque pro-
portio AB;ad BC, maior qnoquc,guam GB.ad BC;s-
Ideoque AB maror quam GB Addira ergo commue
m BC; fiet AC. maior quam G C, # majorque pro:
pterea ecitproportio AC.ad BC, quam GC,ad BC.
Sed componendo, ¢ st eft GG, ad BC, itaeft DF,ad’
EF. (quod pofita fit GB, ad BC;¥t DE, ad EF.) Ma.
ior ergo etism-erit:proportid ' AC,2d BC, quam DF.

ad E X Quodeft propefitum, -vot: - ¢ Th :
M £@- -

- »nﬂ“};’;. 18, quist"2 1 quiab €4, I8 guin)
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- Theor. 29. Propef. 29. Si compofita prima wum. fecunda

- ad [ecundam maiorem habueris proportfonems , quam
compafita tertia cum quarta ad quartam : Habebss
quoque diuidendo prima ad fecundaws maiorem pree
portiencm , quam tertsa ad quartam. - :

: : G - Irmaier proportio A
B C, ad B C. quam DFad
: "ii—”“; ;. EF. Dico & diuidendo
+ & IraFer et miorém e proportiont
. AB,ad BC;quam DE,ad EF . Intclligatur enim ef-
{e G C,2d.BCyvt DF,ad EF, erirque proportio AG
Ad B G maiozquoque propostione GC,3d BC:
Aideoqne maior erit AC.quam GC.Ablata ergo com
asnuni BC:maior erit AB quam GB é: Ac proprerea
Faor ctitprope,tio AB,ad BC.quam GB, ad BC .¢
Sed dividendo > vielt G B,ad BC ,itaeft DE,ad E
. (Poficanamque eft GCad BC, 3t DF.ad EF;1gi.
iurma’or quoque eri: proporstio AB, ad BCy quam

. PE,ad EF . Quod eft propofitum..”

Theorema 30. Propofitio 30, Si compafita prima cum fae

cunda, ad fecundam habuerit masorem praportionem,

, Quam compofita tertia cuim quarscs ad guartam : Ha=

 bebitpor conuerfivpema ravionis , prima cum fecunds

- 8 Primam g BOTE IS FIIPOTIIONIN GUAM LERETA CHM

_ quantayadtertigm. ;. .. . . R
Sit

L. -
I ———
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It meior proportio AC> ad BC,quam DF:ad EF.
Dico per conucrfionem rationls » minorem ef.
fe P’!"ﬁ"mionechC.ad ABsquam DF;ad DE.Cum
gnim fic AC, ad BCymaior,proportio,guam DF; ad
EBF; & c1it & diuidendo,maicg proportio A B.ad B
€, quam DE,ad E F. b Quare copyertendo, mnor

it proportio BCrad A B, qua £F> ad DE; ¢ Ac pros
' roportio totius

pterea,& componendo,minog erit
AC; ad AB, quam totius DF ,ad DE. Quod eft pro-
pofitum ; S

Theovema 31, Propofitia 31, Si fint tres magnitudisels
. & alimipfis aquales nuweras firque maior preportie
imae priorums ad fecundam quar prims pofteioTHI®
ad fecundam ; tem fecunda priorurg ad tertiam mas
dor, quam [ecunds pojlerioruin ad tertsam: Erit guoe
gue ex aguaistate masor proportio prima prioruns 4
tertiam, quam prima pofiersozum ad tertiam.e

Int tres m;ghiiddincs AB,C:& alig tres D.E,Fs
fitque maior propariio,Asad Byqua D, ad E: 1t&

maior Brad C,qui Bxad F Dico ex x Jualitate maio-
M & -Iem

ﬂlﬂhoﬂ'lilh b_ﬂ.’qu‘lm ., aBiyi by
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Tem quog; effe A, 28 C.quam DadF. Intéltigarat
enim effe G,ad Gy vE,ad Fj etitqizé propteréa proa
portio Bad C; maion quam'G, ad Cy-a 1deogae B,
maior erit quam G.  Quare &' maior erit propdrtie
A.ad G, minorem, quam Asad 8, maiorem : Poste
turautem: proportio A, ad By maior quamD, ed B{
Multo erga maior erit proportio A,ad G, quam Dy
ad E Intclligatur rurfus effe H ad Gsve D,ad Eerits
aue propterca maior proportio A. ad G,quam H.ad
i ¢ Ideoq. A, maior eritiquam H. 3 Quare maiok
quantitas A,ad C,habebit maiorem proportienem,
?{uam minor quantitas H, ad edndem C: ¢ Atquivt
»ad C, ita eft, ex zqmalitate,D,ad F. ( queniam vt
D;ad E, ita eft H, ad G } & vt Eyad F» ita G, ad €. )
Maior ergo preportio quoque erit A, ad C» quam
Dsad F. Quod eft propofitums
Theor, 32. Fropefi32. i fint tres magnitudines,.dr alia
spfis aquales numero 5 fitgue masor proportio prims
priorumad [ecundans  quam fecunda pofteriorum ad
Bersiam 5 Item fecunds priorum ad tertiam maiory
| quam_

.-



L Liber Qumm . S y.1
- apuam primé pofteriotum ad fecundam : Erit guoque
exwqualitate. maior proportie prima priorum ad ter.
tiamyquam prima pofteriorvm ad tertiam,
' Int tees magniradines A,B, C, & aliz tres D> E,
F, fitque maior preportio A, ad B, quem E, ad
-F.Item maior B.ad C,quam D,ad E.Dico effe guo.
que maiorem proportionem ex xqualitare A,ad C,
quam Dj ad F. Intelligatur enim efle G,2d C,vt D,
ad’E. eritque propterea proportio B, ad C . maior
© quam G. ad C. s Ideoque maior erit B, quam G. #
‘Quare maior erit proportio A,ad G. minorem, qui
-eiu{dem A,ad B.omiorem ; E@ autem proportio A,
ad B,maior quam E ad F. Multo ergo maior eft pro
‘portio A,ad G quam E, ad F, Intelligatur rurfus el-
e H,ad G>vt E, ad F; Eritque propterea maior pro-
portio As:d G.quam H, ad Gic ideoque maior erit
Ajuam H. d Qtpcirea A.maior ad C,maiorem ha-
bebit proportionem,quam H; minor ad eandem C:
¢ Atve H ad C.ita cft ex zqualirate D,ad F. (Quo-
niam vt D, ad E. itaeft G, ad C: & vt E.ad F. ta ek
H,3d G. ) Maios crgo etiam efi proportio A,ad C,
quam D,ad F. Quod eft propofitum. .

Theor.33. Propa(.33. 85 fuerit masor proportis totius ad
torum, guam ablari ad ablatum : Erit, & reliqui'ad
reliquum masor preportio, quamsotiusad tetum.,

It maior proportio totius A By ad totam € Dy
quam ablatz AE, ad abiatam C F. Dico & pro- .
M 3 por-

2 1o,quim b &uin, €10 qune €8 quite €33 qum

P




196 - Buelidis-Elens, .
s E A polniouc’m reliquz E B, ad
=== reliquam FD;maiorem effe
‘p——f-—(-:‘ qua?n totius A B, ad totam
. CD. Cum . maior fit pro=
portio AB» 2d CD, quam AE, ad- CF; aerit quoque
. pérmutando, maior proportio AB, ad AE. quam C
, ad'C F'; 6 ac propterea, per conucrfionem ratio-
nis,minor erit proportio A By ad EB.quam CD, ad
FD. ¢ Permutandoigitur, minor quoque erit pro=-
portio AB,ad CD. quam EBad ¥D, hoc eft, EB.re-
Jiqua ad reliquam FD.mmaiorem habcebit proportio-
n#, quam tota ABsad totd CD. Quod eft propofita,
Theorema 34. Propofitio 34, Si fimr guotcungue magns-
rudines, i alia spfis mquales numere, fitque maior proa
portio prima priorum ad primam pofteriorum, quam
Jecunda ad fecundam § ir hac maror, quam tertia ad
tertiam, & ficdeinceps : Habebunt omnes priores fiu -
.+ mul ad omnos pofteriores fimul maiorem proportionems
ghamomnes prioras, relilla priman ad smngs pefteriae
. fen relidlaquogue privaa ; minorems autemsquam pri.
<. maa priorum ad primam pofieriorums ; maiorem denso
que etiam s quam vitima priorum ad. vitimam pe.

erioram . M
'€ Int primum tres magnitudines A, B, G, & aliz
tres D,E,F, Sit autem maior propostio A, ad D;
quam B ad E; Item maior B,ad E,quam C.ad F Di-
co proporsionem ipatum A,R,C. fimul ad ipas D,
‘EsFfimulanaiorem effe proportione ipfa;uﬁn,BiC:
mu

adyqui b gaduing  §27. quiny
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fimul ad ipfas ByF,fimul;minorem, vero,proportio-
ne A.ad D;maiorem denique etiam proporticne Cy
ad F. Cam enim major fit proportio A, ad D,quam
8. 2 E; 4 exit permutando maior A,3d B quam Dy
ud E.# Igitur companendo,maior erit proportio ip-
farum A,B, fimul ad B,Jud ipfaid D,E,fimul ad E 5 €
Permutandqg ergo turfus,maior erit proportio A,B,
fimul ad D.E.fimal,quam B,ad E,Itaque cii tota A,
B, ad totam D,E, maiorem habeat proportion, gud
ablata B,ad ablatam E;d habebit quoque reliqua A,
ad reliqguam D,maiozem proportionem,qui tota A»
B,ad totam D.E. Eadem ratione,maior crit propore
tio B,ad E,qui totius B,C,ad totam E,F:Multo crgo
maior erit proportio A, ad'D.qui B,Cstotius ad to-
thm E, F. ¢ Permutando igitur, maior erit propor-
{io A,ad B.C,qui D,ad E.F; f & componendo ergo
maior eft proportio rotius 4,8,C.ad B,C, qpam to-
tias D.E,F, ad ,F. ¢ Et rurfus permutando, maios
propottio cmninm A,B,C, fimulad omnes D,E.F,
fimul quam B,C, ad E, F. quod cft primum.

L . M 3 Itagee

837.9vin,v 88 g1in ¢ 37 qu 4 33 Quingrapqun fagiqalgay AT

PO .
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Ttaque fit maior propottio totius AB.C,ad totams
D, E, F, quam ablatz B,C.ad ablatamE, F, 4 erit &
maior preportio reliquz Av id reliquam Dy ‘quam
totius A,BsCrad totam D,E,F.quod efi{ccundum.

L.t HEIREEE L}

%= R

RV . . E

.o%'oniam vero maior eft proportio Bad E,quant
'C,ad E; s erit pernutando-maior quogue B, ad Cr
quamE, ad F 5 K & componendo,maior totius BC,
ad C, quam totius E, F. ad F ;1 & rurlus permutan-
qo, maior B,C; ad E,F, quam Cyad A, F. Eft autem
maior proportio A, B.C,ad D:E, F; vt 6ftendimus»
quam B.C,ad E,F. Multo ergc maior exit proportior
omnium A,B,C. ad omnes D.E,F, quam vitimz C,
ad vltimam F; quod eft tertium ,

. Deinde fint quatuor magnitudines.vtrobique cij
eadem hypothefi.hoc et Gt quoque maior propor.
tiotertiz C, ad F, testiani, quam G, quattzad H,
‘quattam . ‘Dico eadém confequi ; Vienim jam in
tribus ¢t oftenfum. maior eft proportioB. ad E.
quam B,C,G, ad E, F H, Multo ergo maior exit &y
ad D; quam B,C,G.ad E, F; Hy 4 Permatando ergo
minor erit Asad B,C.G» quam-Dyad E,F;H, b 8¢.¢Ow

o " ponen.

LY Y 37 quio. X ad.quin, 127 quis. ¢ 27.quia. b 28.quine..
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ponendo maior 44B,C.Ged B,C,G, quam D:E;F, H,
8d LB H,& permurando A, B, G, G, ad D, E, E,H,.
maior quam B,C,G, ad E)F,H.'quod eft primum.

* Iraquexdym fit major propertia totius A,{,C, Gy
ad totam D,E,F,H, quam ablatz B,C,G,ad ablatam
E.F.H, erit & reliquz A, ad reliquam D-maior pro-
portio. quam totius A.B,C.G, ac? totam D,E. F, H.
quod eft fecundum .

Quoniamevero .. vtin tribus eft demonfizatam,
maior eft proportioB, C. G. ad E, F, H; quam Gr ad
H ; & mator A,B,C,G, ad D.E,F, H, quam B, ©, G»
ad E,F.H, vt fait eflenfum ; multo maror ent pro-
portio A B> C, G, ad D,E,F,H; quam vlrimz G ,ad
vltimam H; quod cft tertium. ‘

Eadem axte conclidesscadem confequi in quine
que magnitndioibus. per quatuor, & in fax pér
quinque,& in feptem, per fex,&¢. quemadmodum,
aftendimus in quatuer, pertres, Conftatergo 1o~
tiun. Theorema,s &e.. :

i

Finis. Elementi quinti .

N a EV:



~

E'VCLIDIS

- ELEMENTORVM

LIBER SEXTVS. |
P EFINITTIO NES.

1. S Imiles figurx reftilinex funt ., qui & angu
10§ fingules fingulis zquales habent, atque
etlam latera, qua cizcum angulos #qualess
proportionalia. e S :

8 Peciproca qutem figuea funt,cum in‘veraque fi-
gura antecedentes,& conféfjuented' rationum
termini fuerint . RIS :

3 Secundum cxtremam, 3 mediam ritionem res
&alinca fe(tacfle dicitur, cum vt tota ad
maius fegmentum . jta mainsad minus (e ha.
bueric, .

4 Altitudo cuiufque figurz eft linea perpendicur
laris 3 verticead bafindedufta.

s Ratio ex rationibus componi dicitur, cum ratio-
num quantitates inter fe multiplicatz , ali~
quam cffecerint rationem .

6 Para'lclogrammum fecundum?iquam're&:m
lineam applicatum, deficere dicitur paralielo-
grammo, quando non occupat totam lincam.

o Sel Exce-



Liber Sextus . %1
Excedere vero,quando occupat matorem lincany
quam fit €3, fécundum quam applicatur: ita ta«
mem, vt patallelogrammum deficiens, aut exce~
dens eandem habeat altitudinem ., cum paralle-
logrammo.applicato, conflituatque cuh eota-.
tum vauni, parallelogrammunm. Do

THEOREM Al. PROPOSITIOL
. -
Triangula, & parallelogramma , quorum eadem fuers
. altitndosita fec babent inter [ey vt bafes,

x G

53 CB IKIe

S Intdud triangula ABC, DEF, eandem habentia
altitudinem, qtorum bales B C, E F. Item due
paraflelogramma CG,BH eiu(dem altitudinis,que.
rufm ¢zdem bafes BC.EF. Dico ita effe triangulr K
BC,ad triangalym BEFR,& patallelogrammii CGiad
parallelogrammii E H, vt eft bafis BC, ad bafin E F.
Collocentur .u. td triangula, qui parallelogramma

inter cafd€ paraliclas GM,LN, & ex BL, funantut
: - quote-



w * -

182 Eyclidss. Elni.. -
qrotcunque redg BLIK,KL, ipi BC:zquales;Tienn

-3

* €xFNi.abfeindantur quotcunque re@z F M, M N,
*quales reftz £ F; Déinde ex A, & D, deducantur.
re@x ALAK AL, DM; DN. « Erunt igitur triangue.
12 ABG,AIB,AK I, LK, fuper zqualesbafes,& in-

ter caldem paraliglas conttituta, inter fe gqualia.
Eadem ratione zgnalia ernpterianguia DEF,DFM,

DMN. Quam multiplex cft ergo r¢&a CLs, tre@z B

C-tam multiplex quoque erit triangulum A CL,.
triangadi A'B C; & quam mulriplexeft reéta EN,.
1e&tz E F .. tam quoque multiplex erit triangulum
DEN: trianguli DEF, quiain tot triangula xqualia.
funtdiuifa tora triangula ACL, D E N> in quot re-

s wquales feftz fuerunt totx retx CHEN.Qug-
;iam vero'fi hafis GL zqualis fucsitbafi EN; b de-

ceflario triangulum A T L, zquale et triangulo'D-
EN, ac proinde fi C L, maior fuerit %u:am E N. ne-
¢cflario ACL,maius eft quam REN, & fi minor,mi.
ohs; deficient propterea vna CL, reéta, & triangus
m ACL.2que multiplicia ptimz magnitudinis i;
- 9. 3

r——

a3ept b3 pm,
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C,8¢ tenrtiz APCsab EN, re@tarrianguloDE N. 2.
que multiplicibus fecundx EF, & quattz DEF; vel
vna xqualia crunt.vel voa excedent,fi ca fumantuk
quz intes fe refpddent. & Quare quz proportio cft
primz BC, ad iecundam EF:bafis ad bafim » caeft
tertiz ABC,ad quartam DEF, triangy!li ad triangu-
Jum , Sicar igitut bafis ad bafin, ita eft triangulum
ad criangulum, quod eft propofitm ..

Quponid autem b vt trianguld ABC, ad triangulie
DEF.ita eft parailelogrammum C G ( « gyod dupld
€f trianguli ABC. ) ad paraliclogrammum EH; /4

od eft duplum trianguli DEF) peifpicuanteft ¢

a quoque efle pataliclogrammiiad patallelogid-
mii, vt eft bafis ad bafin. Quod erat demaaftrandis
Theor.a,. Propajia. Siad vnwm tripnguls larus paralicla
dulla fueris re@a quedanslineas bac proportionalites
Aecabit sp/ius srianguli latera. Et fi srigugali lager,
proportionaliter jecta jucrints que ad felHanes ng
sunlla fuerit re@a limeayenss ad reliquum spfius tria

Luli latus parallela L T
. N triangulo ABCs
ducatuf’ primum:

. zefa DE parailela las

teri B.C., Dieolatera

AB.AC fe®rcffapro

.postionahtefin D, &

Es hoc eftyeffe ve-ADw

ad DB.ita AB: ad BEC..
Dullis

R
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Dudis eniny reis CD,BE,q erunt trianguld HES,
DEC, fuper eandem bafin DE,'& inter eafdem pd-
zeliclas DE, BG, conflituta,inter {& #qualia, & Qua-
revt eriangulum ADE,ad triangnlam DEB . itacft
trlangulom idem ADE, ad triangoleam DEG: ¢ A
B & qui vt triangnlum ADE;ad
triangulum D EB, itaeft
bafis AD, ad bafin DB; (c&
hec tridgula fint ciufdem
altitudinis vt eonRat, i per
. E,agatur parallela re@aipe
B » fi AB. ) & cademiatione,
,- £ vtdangulum ADE, ad
g -V trianguluim DEC . itzelt
Bafis'AE,ad bafin EC. 4 Vrigitur AD,ad DBsita et
AB,ad EC, (‘cum hz dvz proporsonés egdem’ fiat
proportioni trianguli ADE, ad triangulum D‘E‘C.)

quod eft propofitum. )
* Secetdeinde refta DE, latera A B, A C, propor-
ciopaliter. Dico DE,parallelam effe retiquo'latesi B
C, Duttis enim gﬁr&uq re&is CSBE, ¢ crit vt ba-
fis AD,ad bafin BB&itatriangulym ADE, ad trian~
gulum DEB cum fint eiufdem aftitndinis: Poaitne
autem vt AD, ad DB, jta A E, od E C; fIgitur erit
~wttriangalum ADE. ad triangalum DEB. ita A B
‘ad EC;: Sed rurfus, ve bafis AF, ad bafin EC, ita et
triangulam A D E, ad triangalum D E Cy cum fint
altitudinis ciufdem v 4 Igitarve triangulum :le-

- -
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ad trianguiym D E B, ita ef'triangulam idem AD
E, ad triangulum DEC, 4 K.qualia ergo funt trians

ula DEB, & DEC ; Ac propterea,cum eandem haw
icam bafin DE, ¢ inter ea{dem crunt collocata pa-
rallelas. Igiturparallela eft DE, 1pfi B C. quod eft
propofitum . Siitaque ad vnum trianguli latus pas
rallela duta fuerits &c. Quod erat oftendendum,

Theerema 3. Propofitio 3. 85 trianguls angulus bifarians
[elus fits fecans autem amgulum refla linea fecuersty
& bafin ; bafis fegmenta eendem babebunt ratjonens o
quans reliqua spfivs trianguls latera . Et. fibafis feqe,
wienta eandem hahcant rationem s quam.reliqua spfins
trianguli lateras.reffa linea, qua a vertice afl feq
Gionem praducitury bifariam fecat trianguli spfius
angulum . : ’

E N triangulo ABC, re-

ta A D, fecet primo an-

gulum BAC;bifaciam . Dico

A cffevtR A,ad AC,ita BD»

ad D C. Agatur enim per By

) / reéta B E, parallelaipfi A D
. d cum CA. produtacd. .

B w D C ueniatinEs deritque angy
lus E B A, zqualisalterno BAD; & angulusE, ex-
terno DAC. Cum igiturduoanguliBAD,DAC,
Zzquales ponantar; erunt& anguli EBA, & Ey |
‘ inter

. & 9.quin. € 39, Pri dap -

-
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inter fexquales ; aTdeoque & 1ef2 BAEA inter
fe @quales. b Vrigitur E-A,ad A Csita BA. ad ean-
dein AC ¢ Atqui vi EAsad AGitaeft BD, ad DC.
<um ia triangulo BCE,re&ta AD fit parallelalatesi
BE d1gitur vi'BAsad AC,ita eft BD, ad DC; quod
eft propcfitum . .

.Sitdeinde vi BAsad AC,ita BD,ad D C. Dico
reftam AD, bifariam (eeare angulia BA C. Agatur
enim rurfus per B, re&a BEipfi A I, paraliela co-
iens cum CA, protraltain E. Quoniam igiturvt 8
A.ad AC,ita ponitur RD;ad DC. ¢ Veantem BD, ad
DC,itaeft BA,ad AC;{unod in triangulo BCFre®a
AD,fit lateri BE. parallela ) f Erit vt BAsad AC,ita
EA.adeandem A C. ¢ Rqualeigitur funtB A, &
- B N E Asinterfes b ac propterea
anguli ABE, & E, zquales
_qunoque erunt. s Cum igitur

angulus ABE, zqualis fit al-
terao BAD, & angulus E,ex-
. , terno DAC.crunt.& duoane
- . guli B A D,DAC; inter fe x-
E D C quales,quod eff propofitum.
leaque fi triangulf angulus bifariam feftus fit. &e.
Quod erat demonftrandum. ¢ - ' -~ :
Theorima §. Profofitio 4. Aeguiangulorum triangule-

rum proportionalia funt latera, qua cirium aquales
- arguloss & homologm furkt latéra, qua equalibus an-

gulss fubtesdumtur . - .

Sit
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RERal - SRS - Int 2quiangula triangire
e A . . S 1a Azgc,DCE,ﬁntqucsz-
A ‘quales anguli ABC.DCE., &
- ACB,DEC.& BAC,CDE.Di-
" coefle AB,ad BC,ve DC, ad .
p CE,& BC.,ad CA.viCE,ad
B < . ED. 8 AB.deniquead AC,
. veDC,ad DE: Tra.n. Jaterz
«ircr syuales angulos {uat proportionalia , homro-
logaque fant ea latera, o 2qualibus gngulis fub.
renduntuxhoce eft.& antecedentia omnia zquales
refpicidar angulos,& confequentia fimiliter.Con-
fitraantur fatera BG, CE (ecundum tincam.retann
ita vrangulas DCE. externus ¢ zqualis interno A
¥Cjpariterque externus ACB.interso DEC. E¢ quia
duo anguli ABC . ACB:; 4 minoses funtdnobns re-
&is: eft autem angulo ACB zqualis angulue DEG
erunt, & anguli B, & E, duobus re&is minores. &
Qgg(e__ teétz B A, & E D, produdtz ad partes A, D,
atbunt v Producanturergo, & conyeniant in F,
piam vero angulus externus DCE, 2qualiseft
interno oppofito*ABC; ¢ pasalielx exunt CD, & BF.
Eadem ratione parallelz erurt CA.& EF:quod an-
gulus externus A C B, fit zqualis interno DEC,
Fanallclograinthum eft igitur A C'DF; 4 propterca-
e rota AF, xqualis etz C D& retaCA, re-
2 Tx F, Quoniam igitur in riangulo BEF, reéty
AC. paralliclaeftiateri EF. e critA B, -adhA F,
: oc

8 87.pbe B3.prony - wakprie d 3§ Priy u.fn’.
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128 Euclidig Elem.
hoc eft, ad D G, { qua gqualis et ipi AF, ) VtEC,
ad CE. Permutando f igiturerit A'B, ad BC, vtD
C, sd CE. Rurfus, quia
in eodem triangulo BEF
re@a C D, parallelaeft la.

A teri BF» g eritBC,ad<C

n E,viF D.hoceft,vt C A,
(qua zqualis eft ipfi ED:)

,ﬁ ad ED. Permutando, &
igitur erit BC.ad C A, vt

CE, ad ED. Cumigitur
. fit AB,ad BCyvtD G ad
CE, & BC,ad CA,vt CE,ad ED: i crit & ex zqua-
1 AB, ad CA, vt DG, ad E B. Quod eft propofi-
tuta , Equiangulorum ergo triangulorum pro-
portionalia funt latera, &c. Quod erat demon~
flrandum. -
Theovima §. Prapofitis 5. 85 Ao iriangula larera pré.
portionaliababeant ;' aquiangula crunt triangula's'&
aguales halebunt eas angulsis fub quibp:b_‘homdl‘op
latera fubtenduntir,” N a
Abcant triangnla A B Cs D E-F, latera
‘proportionalia, fitque A B> ad B C, vt
DE,3d EF, & BC, ad CA, vt EF,adFDs
& A B, denigue ad AC, vt D.E, ad D F. Dice
— ) trian-
Shyguay ¢ niskth hiG.gUR b alyqua, .

“r
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iangula efle zquiaegula , angulum {cilicer A, -
;::are‘m efle anguleD,& angulum B.angulo £, &

D A
E
c ) 3

T

angulam Caangulo F Sic.n. anzuli zquales re-
fpiciiit homologalatera . Fiat angulas FEG, zquas
lis angujo B:& angulus EFG.angulo C cuenidtg;
rette EG,FG, in G: a e1it 1 reliquus angulus Gore-
Hquoangulo A, zqualis. Aequangula 12itur funt
triangula ABC, GEF. Quare b vt AB.ad BCritaeft
GE.ad EF: Ve aiit AB,ad BC,ita ponitur DE,ad EF.
¢ [gitur vt GF.ad EF,ita eft DE, ad EF,candem : 4
proptercaq; xquales erunt GE ,» DE Rusfis, ¢ quo
Riam vt BC,ed CA;itae®R EFad FG: Vtaiit B G,
ad C A.itapenitur EF,ad FDs5 ferit vtEF ad FG,
ita cadé EFiad FD; ¢ ideogs zquales erunt ¥G FD.
Iraque cum latera- EG,. 16, aqualiz fint laceribus
DE.DF;vtrsqs verique; & bafig 06is EE: herunt ane
guli G, & Dyvzquales i 5 ac proprerea, & reliqui an-
guli GEF.GFBsreliquis angulis BEF) DFE.2quales
erunt . Quamobrem cum sngulus G, zqualis fic
v N an- -

a3 priebadexeg 1. mnd g quine g sex. £ 1gaquin 1.9 Quity B
&, prios 1Y -0



\
‘390 Euclidis Elem..
angulo A , erit & angulus D , eidem angulo A, a-
Qualis ; codemque modo angulis DEF, angulo By
& angulus DFE, angulo C . zqualis ent. quod eft
propofitum . Si duo igitur triangula latera propor.
- tidnalia habeant , &c. (F.i0d oftendendum erat.
Theorem. 6. Propo, 6. §5 dua trianguta vnum angulum
vni angule equalem , Grcircum -aquales angules lae
tera proportionalia habuerint: aquiangyla esunt triam:
gula, aqualesque habebunt anguloss fub guibus be-.
mologa [arera fubtenduniur.,.

1t angulus B, trianguli ABC, 2qualisangulo E»
trianguli D E F, fintque latera AB,BC,propor-
tionalia Iateribus D E, EF; hoc eft fit AB,ad BC, v¢
DE,ad EF.. Dico-reliquos angulos reliquisangulis
2quales. efle,angulum frilicet Asangulo D& angu-
lum C, angulo F; Ita énim zquales anguli homo.
Joga latera refpiciunt . Fiat angulo B, zqualis an-
8ulusFEGS & angulo Cyargulus EFG; eritque,, vt
in przcedentt propof.d:&um eftitriangulum GEF-
triangulp A B.C, zquiangulum. Quaré 4 vt AnB ,ad:

nt. N

ay fex.
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BC,its eft GE; ad EF. Sed vt AB,ad BC, ita ponitur:
DBE,ad 8F. b 1gitur vt DE -ad EF, ita eft GE ad ean-
dem E F; ¢ atqueidcirco D E, GE, zquales erunt.
haque cum latera DE,EF; 2qualia (unt lateribus G
E,EF, & anguli ipfis contenti Zquales quoque; (nk.
angulo Bycui fatus eft zqualis angulus FEG xqua
lis ¢ft pofitus angulus. DEF, proptereaque zquales
ad inuicem erunt apguli DEF, GEF, ) 4 erunt relia
qui anguli D,EED;reliquis.angulis G EFG,zquales..

. Cum ergo angulus G,fit xqualis angulo A, & an-
gulus EFG,, angulo C; erunt evainangulis A,C,2-
quales. anguli D; EFD; & ob id zquiavgula erunt
triangula ABC, DEF, quod eft propoftum . Siigi-
tur duo triangula vaum angulum vni angulo zqua.
Iem, &c. Quod erat dementtrandum ..

TBeorsp. Propo. 7. 83 duo triangula vnum: angulum vas

angulo.aqualem s circum anters aliss angulos latera

. propersionalia habeans ; reliquerum vers fimul verume

que aut minorem ;.axt nenminorem relle : aequian-

_gula evuns sriangula s & equales habebunt cos angu-
5.ciycum quas prepertianalia funs latera ..

Teangulus A.trianguli ABC,zqualis angulo D,

trianguli DEF, & latera A C, CB; circaangus

mACB itogonianalia lateibus DF, FE,circa,

tngulum F; hec eft: fit vt AC,.ad CBiisa DF,ad FE,

ac tamen. lege . vt quilibet xcliguomm. angulo-
2 rams»

Vs aia,  cgqun  dgprim
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fam B, & E, fit vel minorre@o, vel non minor,
nnfo equiangula effe triangnha » angulas feilicet

ACB, & F, circa quos funt latera proportionalia, &
angulos.B, & E, zquales effe, Sit enim primum 13
B; quam E, refto minor - Qo pofito, fi anguh A
CB,& F, non (unt xquales,fit ACB,maior, quamF.
fiatque ipfi F, zqualis ACG. Cum igitur, & zngue
lus A, angulo D, ponatur ®qualis,. 4 erit & reli-
quus AGC, reliquo B, zqnalis ; ideoque trizagu.
12 AGG, DEF- zquiangula erunt. Quarebvt A G
ad TG, ita erit DF, ad FE: $¢d vt DF, ad FE, ita po~
nitur AC,ad CB. ¢ Vt igitur AC;ad CG, ita erit ea-
dém AC.ad CBid ac propterea xquales erant CG;
C B, ¢ & anguli CBG CGB, xquales, Cum igitut
angulus B, ponatur re&tominor , erit & CGB, mi-
hor re&to ideoque ¢i deinceps AGC, refta maiori f
cum AGC, CGB, fint\ducbus reftis zquales : Ef
antem oftenfus angnfus AGC, angulo E, zqualis.
maiot igitur re&to eft quoque angalus E : Sed pofi-
tus c@ etiam re@o minor. Quod eftabfurdum .
- Sit
&% pr badexe & Hoqua dy.quin ¢ 5. prim. P13 Prie
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Sitdeindetam B, angulus ,quam € re&to .6 mia
nor;critq; veprivs,anguius F.angulo CGB» zqua-
lis, ddecoque & CGB , refto non minor erit; ac pro-
ptereaanguli CBG, CGB, in triangulo BC G, non
minores erunt duobas re&is, fcd vel maiores, vel
¢quales duobus reétis . quod et abfurdum . Sunt
enim dosl. rectisminores. Non ergo inxquales
fuotangniATHE, & F.fed zquales, atque idcirco
zeliqui ctiam anguli B, & E,zqualeserunt.quicd eft
propofité . i duo itag; triangula vnd angulum vni-
angulo xqualem , &c. Quod demonftrandi erat,
Theorema 8 Propof. 8.:Sisutriangulo re tangsulo , ab
- angulo reco in'bafim perpendicularis dulla fit gue ad
- perpendicnlarom triangula s tum toti triangulc 5 rum
ip /s inser [¢ fimiliafunt | . o
o , N triangulo ABC.

: ) . LangelmsBAC, fit rcs
). . &us 2 quoad bafin, -
\ perpendicularis  aga.
tur AD. Dico trianga
la ADB,ADC fimilia
effe, & toti triangulo
L & ABC. & intet fe.Cam
R4 - enim in triangulis A
BC,DBAs anguli BAC & ADB:fint redti, & angu-
lusB, communis ; 4 erunt & reliqui anguli A C B,
& D A E, 2quales. Aequiangulum eft igitur

triangulum D B A, triangulo ABC, & ac pro-
) N 3 pterea
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‘pterea habebunt latera circa zquales angulos pro-
ort.onalia,&c hoc eft erit vt CB.ad BA,ita BA, ad
D; & vt BA,ad AC; ita BD>ad DA & vt BL,ad C

A, ita BA,ad AD. Ita enim latershomologa 2qua-

libus angulis epponunturs vt vale propof. 4. huius

1ib.Quare fimiie eft trianguium ADB ¢oti trianga-

lo ABC. Eodem modo ofiendetur triangulum A D

C,fimile-cidem triangulo ABC. Nam anguli BAC,

. & ADC. funt refli , & angulus C. cuomimunis ;¢ ac

‘propterea reliqui anguli ABC,8 C A D, zquales,

_ " Quare fviBC,2d CA,
dtaefl CAad CD; & ™t
CAyad AB, i1aCDyad
DA.&vtCBad BAin
.‘CA»sad AD. Sic enimw
‘opponuntar quoq, ho.
mologa latera angulis
£qu i'bus.exigrz crip
to propofi4 huius lib,
‘Non fecus demonftrabitur) fimilia interfe efle
triigula ADB,& ADC,cuom anguli ADB.ADC, fint
re&i, & anguli A B D. CAD, oftenfi zquales nec
non anguli B A D» ACD; Atque idcirco fit ¢ vt BDy
ad DA,ita DA,ad DC;& vt DA,ad ABita DC,ad C
A; & vtAB,ad BD,ita CA ,ad AD. Siigiturina
triangulo reétangule, ab angulo re&o in bafin per-

ﬁend‘laﬂuis du&a ity &c. Quod erat demonfirans
um. .

. Pres

€iitpnumi. g lea. o4 fex.
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Droblema 3. Propef.9. A dara refla lines smperatam .’
partem auferre . '
CF . . Impe:mu .vtexlie
nts AB,auferymus
partem rertiamy. Ex A,
ducatur 1e&a A G, vt-
, cuntque faciens angu-
R ] }lum CAB:i &k ex AC,
T a ~ab{cindantur tot par-
tes ®quales cuiuslibet.
‘magnitudinis- quwota parsdetrahenda cft ex ABve
in propofito exempio tres AD, DE,EF, Deinde ex
F. ad B. re@a ducatur FB, cui per D; paralicla agas
tur DG . Dico &G, eflc partem tettiam impe ratam:
re&zx-AB). Nam cii in triangulo ABF; lateri FE:pa=
nliela fit re@®a DG ; s erit vt FD, ad DA, ita BG. ad.
‘G A.bComponendoigitur, vt F A>ad DA, ita BA»
eritad GA: Sed FA. ipfins ADyef tripla.cx coftrue
Qione, Igiturr, & BA,ipfius A G, erit triplasidecqg;
A G, tertiapars ¢rit ipius A B.quaimperabatar. A
dara crgo re@ta linea impetatam pattem abftuli.
s Quod faciendum erat. -

Prebla. I’ro;). 10, Datam reffam lineam snfefBam fimi.
liter fecareyut data aivera relta fellafuerit o .

1t 1¢fta AB, fesanda fimiliter, vt fcéta eft refta.
AC,inD,& E. hoceftin partes, qux finn
) N 4  par

a3 et 3 quin,
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partibus AD; DE, EC, proportionales. Coniun. ~

gantur datx Juz linex
ad A, facientes angu~
; ‘ lum quemeciique BAC,_
b~ = & céneftatar re®a BC.
= -~ Deipde.ex D,E, agantur
s DF,EG, parallelzipfi B
. F ¢ C_Dico re&am AB.finvie
: -7 lteeefle (t@am i F, &

G,vt cft fe&a AC.in D,& E Nam a4 vi’AD,ad DE,
. iraeft AF, ad F,G. Proportionales ergo funt partes:
AF,EG; partibus AD,DE . Qiiod fi ducatur DHsipfi
FB,parallela, fecans EG, in 1; b erit rucfus, i DE,
ad EC, ita D1. ad IH, hoc efh ita FG,ad GB; ¢ quod:
¥G, ipfi DI, & GB, ipfi kH, 2qualis fit. Qu-re pro-
pertionalés queque erunt partes FG, GB, partibus
DE,EC. Eademqueratio eft de pluribus pantibus,
fiex E. & C, ipfi AB: parallelz agaatur o & ¢, Ita-
que dati retam finek infe@&am fimiliter fecuimus,.
vt data altera redta fecta fuit . Quod faciendinerat.

Preblema 3. Propof. 3. Duabus datis vellis lineis teve
tiam proportionalems udinuenire

Intduz re®z AB, AC. ita difpofite. vtefficiant .
) angulum A, quemcunque, fitq; iouenienda il-
listertia proportinnalis  ficut quidem AB ,ad AC.
#AAC,ad terii Producatur AB,quam volumus ef-
fe

——

fex. ® adexe €34pria
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fe antecedentem, & capiatur BD.2qualis ipi AC,
quz confequens effé
debet,fiue media, De.
inde dultareta BC,
agatur illiex D, paral.

A lela DF, occarrensipfi
= 3 AG produ&s inE, Pi.
LR co CE,cffe tertiam pre
portionalem, hoc eftseffe vt AB,ad AC, ita AC, ad
CE. Cum enim in triangulo ADErlateri DE, paral-
lela, fit re@a BC ; erit vt AB>ad BD.ita AC, ad CEz
Sed ve AB,ad BD, ita eadem ABsad ACs ¢qualé ipfy,
BD. Vrigitur AB;ad AGita AC.2d CE; quod eft
propefitum Duabus ergo datis redis lineis,tertiam
proportionalem adinuonimus.Quod erat faciendd,

Preblema 4.. Propofitio 12, Tribus datis re8is lineis
quavzam propersionalens inuenires o

= Int tres linex ree

@&z AB,BC,AD,»

D * quibysinuenienda fir

uarta proportionalisg

icut quidem A B, ad

BC,ita AD. ad quarti,.

< 5 & p ponantar qpmne

duz A B, BC, fecundamlineam reétam, qua fit A

C:Tertia vero AD,cum prima A B, faciatangulam

Aguemcunque. Deinde ex By ad Ds reta ducla)tur
»
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BD, cui per C, parallela ducatur CE , occurzrens 1o«
. &=z A D, prcdulta, in

E, pun&to. Dicd DE,

D ciic quartam propore

tiopalem.. Cum'enim

in triangulo ACE:late-
" 12i CE, afta fit paralle-
. B N 1aBD;acritveAB, ad -

BC,itaAD,ad DE. Quare DE, quartd cft pro-
pottionalis ; ac propterea tribus datis reétis lineis,
quartam proportionalem inucnimus. Quod facien-
dum erart, :

Problemas. Prop, 13, Duabus daris reflis lineit, me
diam propertisnnlem adinnenize .

D SXnt duz re@t¢ A B, BC,

quibus media inae.

niéda cft proportionalis,

¢ difpofitz ccunduxa linei

' " reétamAC . Pinia AC,

B X Lbifariam inEsexE,cen.

t10, & interuallo EA, vel EC, femicirculus deferis

batur ADC: Deinde ex B. ad AC, perpendicularis

educatux BD , ad ciscumferentiam vfque . Dido B

D, effe. mediam proportionalem inter A B, & BC.

Dullis enim reftis AD-CDs aerit angulus ADC,

re(tos in femicirculo . Cum igitug ex angunlo re&to

ADC,trianguli re@anguli ADC,dedudta fit a;i;:a-

1

4. lex. A haere
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$in A C, perpendicularis D B ; erit per demonftra-
@12 propof.8. huius lib.BD, media proportionals in-
ter AB. & BC. Duabus ergo-datis rectis lincis me-
diam proportionalém adinuenimus . Qrod erat fa-
ciendum . )

Theoremn g, propofitie T4. Acqualinm & vnem yni 4.
qualem babentium anguium , parallelogrammorum
recipreca funt iateras qua circum ¢gufu angulos, Ez
querum parulldcguuiunmn vRum antulum uni
angulo eaualem habentium reciproca junt laseras, que
“€irckm aquales an gnl-G::' illa funt aqualia .

Slnt duo parallclogramma ¢qualiaABCD.DEFGs
habeatia angulos ABC.EBG, xquales. Dico
latera circum hofee angulos effe reciprocashoc eft,
efle vt AB; ad BG, ita EB+ad B C . ‘Coniungantur
enim parallelogramma ad angules zquales, ita vt
AB, & BGivnam efficiant lineam reétam , ‘Quo fa-
&o, cum-anguli A BC, EBG , fiat zqualesmerunt &
EB, BC, vna reQtalinca, vtad propof, r¢. lib. 1. ex
Proclo demonfiratum eft . Producanturiam DC.&
FG,donec coeantin H Quoriam igitur xqualia
funt parallelogramma D B, BF: 4 ertt ve D l?l-i ad
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BH,ita BF.ad idem BH: Sed ve DB, ad BH jea et

AB-balis sd bafin B G, quod parallelog ammg fine
x ‘

c

»iin,

eiufdem altitudinis, & fimil'ter ve BF,ad BH,ita eft
bafis EB, ad bafin BC, Igitur vt A B,ad BG, itaeft
XEB, ad B C. Quod ¢ft propofitum . -

E contragio fint iam lateracirca xquales angu.
los ABC,EBG, reciprocashoc eft,vt AB,ad BG.ira
£38,ad B C. Dico parallelogramma DB, BF, efle z.
qualia . Fata enim eadem confhruione 5 cum fit,
vt AB.ad BGiita EB,ad BC: c Vi autem AB,ad BG,
jra DB,ad BH, & vt EB, ad BCira BF, ad idem BH;
erit quoque vt DB,ad BH,ita BF; ad idem BH; eri¢
quoque vt DB, ad BH, ita BF, adidem B H. d At.
que idcirco zqualia erunt panallelogramma DB, B
¥. Rqualium igitur, & vaum vni zqualem haben-
vium angulum,8cc. Quod erat demonftrandum .
Thear.20. Propof 15 . Aequalium & vnum vni aqualem

habentium angulumstriangulorumsreciproca funt lase-

ra,que circum aquales angulos, Et quorum triangule-
vuns ywuns angulum vni equalem habentium recsproa
© ca funt lateray gua circum aguales angulosy slla funt
2qualiae )
’ Sint

TThrten o niem 9. quin,
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o Intdnotriangula =
D 4\ -qualia ABC,DBE,
habentia angulos, qui
sd B, xquaies . Dicola-
Q] ters circe-hofce angue
los effe reciproca, hec
L= eft yeffe vt AB,ad BE »
o g ita PB.ad BC. Coniun-
ganrarenim triangula ad angnlos xquales, ita.ve
AB;BE,vnam efficiant lincam refam . Quo fafto,
cum anguli ABC,DBE, fint 2quales; erunt & DB »
BC, vnare@a linea ,vt demonttratum efé sd prow
pof. 15. lib.1. ex Proclo. DuaigiturreQa CE,
quoniam xqualiz funt triangula ABC,DBE,« erit
vt ABC,ad BCE. ita DBE,ad idé BCE. Sed vt tril-
gulum ABC. ad triangulum BCE, é ita eft bafis A
B, ad bafin B E, quod hee triangulx ciufdem fing
alritndinis ; & fimiliter vt DBE.ad BCE, ita eft ban
fis D B,ad BC . Quare vt AB.ad BE. itacft DBad

BC. Quod eft prepofitumr, - :
Iam vero contra fint latera circes angulos xqug~
Ies,qui ad Byreciproea , hocefl , vt AB,ad BE,ita D>
B.ad BC. Dico triangulz ABC DB E.cffe aqualia,
Fafta .n. coftru@tione eadé,cnm fit ve AByad BE.ica,
- DB,ad BCsvt #it AB:ad B-E.aitatriangula ABC. ad
trilguld BCE;& vi DB.ad BGyita tri¥gulé DBE,ad
wiguli idé& BCE;Erit ve ABC,ad BCE, ita DBE.ad
idem BCExd propteseaq;equalia. eruat uia:cgul;"

>

'8 2queebidsze cB.ox 4 5 quine
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ABC,DBE. Aequalium igitur, & vnum vni ¢qualens

habentium angulum, &c. Quodoficndédum erat.

Theor. 1X, Propef. 16. Si quatuor reéla linea proportie..
nalesfuering: gued fiub extremsis comprehenditur ree
Bavgulum s aquals ¢ ei , qued fub medsjs compre.
benditur rellanguloEr fi fub extremis. comprebenjum
vedlangsulum eqnale fuerst ¢i Tud  fiuh medigscirinetnr,
relagule illa quasnor rellx lincagpportionales eramt.c.

‘, :———-—.E '
F—F o o
&l IK < —3

S‘lnt quatuos, rcékx proportionales AB; FG,EF.B:

- Ci ve qnidem AB:ad: FGs.ita EF;ad BC: Sitque-

x’cﬁaug\;lnm ABCD:; comprehea(um fub estremis.

AB;BC; fefangulum vero EFGH, comprehenfunt

fub medjjs BE, E G . Pico reftangula AC, EG;efle:

mgnalis. Cum enim anguli rc@1 B & F, finta

quales , &{it vt AB.ad KG; ita F,ad BC erunels

" tera circa zquales angulos B & F, reciproca. Quay.

re paraliclogramma: AC, EG; zqualia erunt, Quod.
eft propofitum .. .

. (gontn vero.fint iam ¢qualia re@iangul2AC,EG.

Dico quatuor retas lincas A By F G, EF; BC, effcs

Rropartionales s hoc efts efle v AB» ad FG.ita EFs

- ad




Lsber Sextus . L1 4
od B C..Caim enim aqualia fint re@angula AC. &
G. habeantque angulos zquales, nempe reftosB »
& F, b eruat latera. circa hofce angulos reciprocas.
ficut quidem A B, ad FG, ira EF, ad BC ., Iraguefi
quatuor re@e lincx proportionales fuerint » &e»
Quod eraroftendendum .. '

Theorem. 13.Prop; 17.. Si'tresvella linea fint propertise-
nalss; gued [ub extromis comprehenditur reflangu~
{um ; aguale eft 53 5 quod 4 media defcribitur quadra-.
t0... Etfifub cxtremis comprehenfum: relangulum ao.
guale fit ey quod 4 mediadefcribitur 5 quadrate’: ilo.
le tres.re8a linea proporsionales erunt o

Srut tres linex reétz A B, EF, & B C, proportio-
nales: ve quidem AR, ad EFyita E Fr. ad BC=
faque re®tangulum A B C D, contentum fub ex..
tremis.A B,BC%¢ quadratum mediz EF-. fit EFGH,.
Dico xqualia effe re@angulamA C, & quadtatum.
EG. Sumpta enim 1e&a FGyquz mqualis fit ipfi EF
erunt quatuoe linez AB, EF, FG,BC: propertiona-
les ; vt quidem AB; ad EF ita FG. ad B'C ; eritque
quadeatum EG.comprehenfum tub medijs EF,FGy.
propter zqualitatem re@arum E F,EG.. s« Quare
reftangulum A Cycomprehenfum ({xbfxuemis A
B, BC; equale eft quadrato EG, hoc), efty rectangu-
Ib fub medijs E F; EG, comprcheafor.. Quod eft.
popoficum ' Sed

ks, alShrde
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Sed fint iam xqualiaieangulom X C, & quoa
dratum EG . Dico effe vt AB, ad EF. ita EF.ad BC,
Cum enim #qualia fint re@&angula AC, & E6y
¢rit vt AB,ad EF, ita FG,ad BC : ¢ Vr autem FGrad
BC, ita e EF, ipfi FG:2qualis , ad eandem BC.
Quare vt AB,ad EF, itaet EF,ad BC . Sitresigi.
tur reétz linee fint proportiongles &c. Quode-
zat demonftranduny , i

Probl. 6, Prope{.18. A data relia h'y-;u dato reSilinea
Lowslles fimiliver 45 pofisum re@ilineum defcribere -

h data re@a AB.

» fuperquam de-

= - ~K fcribe'u'umq fit reic
lineum se&ilineo C

' DEFGfimile fimili
"G 2 4 tergs pofitem . Dy-

. == esntur cx quolibet
sngulo, vt ex Fy.ad fingulos anguios oppofitos re-
&zlinex, qazx re@ilincum refoluant in trian-
gula C D F, DEF. F GC)> Drinde fuper AB»
conftituatur A I B, triangulun , zquiangulum €
D F.&fuper A I,trianguliA KT, azquiangu=~
kmC G F; & I B H.xquiangulum DEF,ex
quo conftar re@iliniumn effe zquiangulum dato
ex conffrultione .. Quoniam.eroita ¢t A B ad B
2. vtCDHyad DX : &itaBI,2d BH ve D F, ad
D

E,,
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~DE.seritex 2quoita AB, ad BH,vtCD, adDE,
Quare Iatera circa ctlualcs angulos ABH,CDE,
proportionalia funt, b quemadmodum A latera cite
€a zquales angulos H. & E, proportionalia funt.ob
triangula zquiangnla BHI,DEF. ¢ Rurfusitacft H
1, ad 1B, vt EF.ad PD: & ita 1B, 2d IAwvt FD,ad FC:
&iralAsad Lk, vt ¥C, ad FG. d Igitur ex zquo erit
aHI, ad I K. v EPF, ad F G, & ideo latera quoque
cizca zquales angulosHI K, E¥ G . proponionalia
erunt, & fic de czteris. Quamobrem redtilinea,
cum fint zquiangnia , lnbeam?ue latera ecirca e
quales sngulos proportionalia, fimilia fune, fimili.
terque defcripta. Adataergorettalines, datore.
@ilinco fimile fimliterque pofitum re@:lineum
defcripfimus . Quod faciendum crat,

Theorema 13. Propofitio te. Similia triangula inter
Je funt in duplicata ratione lazerume
bomelogorum, -

S!nt triangula fimilia A BC, D EF, hs

;) bentia angulcs #queles B, & E: Item C,

& F, 8c. Et fitve A B, ad BC, ita DE, ad

EF, 8c. Dico triangula inter fe rationem ha-

bere duplicatam cius, quam habent Jatera ho-
. o mologa

hquin,¢ b agefere  sesfes. A3z quine

~
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mologa BC. & EF, & quidenﬁi fint zqualia
latera A B, D E, conftat triangula efle zqualia ex
36.prin. cum angulifint zquales, & ita etiam me-
dia proportionalis inuenta eritzqualis, & dupli-
cata proportio erit zqualitatis . Sint ergo primum
latera B C, E F, zqualia. ac proinde, & tertia pro-
portionalis B G, illis zqualis : ‘ita vt proportio B C,
ad B G, qug duplicata dicitur proportionts lateris
BC.ad latus ER, (it proportio zqualitatis. Quoniam
igitur triangula A B C, D EF, habent quoque pro.

ortionem zqualitatis, 4 quod ipfa inter fe 2quas.
ia fint.ob angulos B,C.angulis,E F, zquales, & z+
qualitatem laterum BC, EF tota erunt zqualia,

Sit deinde B C, latus latere EFymaius; & ex BC»
a abfcindatur reétis B C, E B, tertia proportionalis
. BG,ducaturque reta A G. Quiagitureft vt A B,

D G A

A A
F EC G B
ad BC,ita DE, ad EF; erit permutandovt AB,ad D
E, 1ta BCyad EF: Ve autem BC ad EF,ita eft per o
firu@tisnem EF,ad BG Ve ergo AB,ad DE b ita erit
EF, ad BG. Quare cii triangula ABG,DEF, habeant
Rtera circa angulos B, E, wquales reciproca , c ipfa
inter

ditles. b trguim ¢ s, lex,
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inter fe 2qualia erunt, & propterea vt triangulum
ABG;ad triangulid DEP.4 ita erit idem triangulum
ABC, ad triangulii ABG.Vt auté triangulum ABC,
ad ttiangulia ABG;eiufdé altitudinis, itaeft bafis 8
C,ad baftn BG.Igitur vt trianguli ABC, ad trifgu-
li DEF,ita eft BC,ad BG. Atqui cum tres linez BC,
EF,BG fint conkinue proportionales, proportio pri
me¢ BC,ad tertla BGiduplicata dicitur proportionis
BC, pnmz ad EF, fecundam:. 1gitar & triangulg A
BC,ad triangulii DEF;proportion€ habet duplicatd
proportionis lateris BC, ad latus EF. Similia igitur
triangula inter fc funt,8&c.Quod erat deméftrandi.
Theer.14, Propof.20.8imilia polygoma in fimilsa trian-

gula dinsduntury & numere aqualia , & homologa te.

tis : Et polygona duplicatam habent cam inter fi rae

tionerws quam latus homologum ad hemelogum latuse
A

3 KD (o
S!nt polygona fimilia ABTDE.FGHIk, habentis
angulos zquales BAE.GFK.It®m angulos B.G»
& fic deinceps: habeant autem latera proportiona.
-lia circa angulos zqualess vt quidzx)n AB,ad B%,,ita
. . S . 2 F
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FG,ad GH; & vt BC,ad CD. itaG H, ad H I, &c.
Bico priimum, hze polygona diuidi in triangula fie
milia, quz fint numero 2quslia. Abangulis epim
B A E. G F K, 1¢ét# educantur ad fingulos angulos
oppofitos,quz fint AC,AD,FH,F[; dinifaque erunt
polygona in triangula numero 2zqualia . Quoniam
vero angulus Byzqualis eft angulo G,ex hypothefis
& circa ipfos latera propostionalia 5 gqujangulae-
runt triangula ABC, EGH. & eadem ratione often-
detur de omnibus triasgulis inquibus refoluitus.

A

F i

TAN

3 KD c

Dico praterea, triangula hzc ¢ fle homologa tee
tis polyg s, hoc eft, ita efle quodliber triangu-
lum in vio polygono ad fuum correfpondens trid.
gulum inaltero polyzono, vt pelygonum ad poly.
gonum . Quoniam enim fimilia funttriangula AB
C,FGH, crit corum proportio duplicata proportio-
nis homologorum laterum AC, FH Atque eodem
asrgumento propo:tiotriangulorum ACD.FHI, du-
licara erit propo:tionis eorundem laterum homo,
ogorum AC, FH. Quare vetriangulum A BG, ad
trangulum F G H, 1 erit triangulum AC D, ad

tian-

-

B
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triangulum FHL,cum vtraque hxe proportio trian-
gnloram fit duplicata cinfgem proportiopts laterls
AC.ad latus FH.Neque diffimili ratione conclude-
tur quoque effe triangulum ADE,ad triangujum ¥
IK,vt ACD>ad FHL: Atque ita dcinceps.fi plurafue
rint triangula. Sunt igitur propdtionalia triangula
vaius polygoni cum triangulis alterius, itavt trife
gula vnius fint antecedenria . & triangunlaalterius
confeqaentia proportiond. Vt as€ vnsantecedens
ad voum confequens, « {ra funt omnia antecedétia’
ad omnia confequentia . Igitur vt quodlibet trian-
gulii vnius polygoni ad fibi refpondens triangulum.
alreriusita eric rotii polygoniiad totum polygoni;
ideoque trifgulahomologa erunt totis polygouis.

Dico pofiremo; polygona inter fe proportionem’
habere duplicatam etus . quam habent latera hoe:
mologa. Cum enim fit,vt triangulom ABC.ad tri%.
gulum FGH, ita polygonum AB C D E, ad polygo-
num FGHIK; Triangulum vero A B C, ad triangu~
Jum FGH, habeat proportionem duplicatam ecinss

uam habent Jatera iomologa AB,FG:hoc eft.cans
em, quam habet A B, ad illam tertiam inuentamy
habebunt quoque polygona inter fe propostio-
nem duplicatam proportionis eorundem laterum
homologorum A B,F G hoc eft,eandem, quam ha-
bet AB; ad illam textiam inuentam. Itaque fimilis
polygona in fimilia triangula dividuntut:dce.Quod
demonftrandum erat. .
: O 3 The

& e QUM
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Theorema 35, Propofitieas. Que eidem relilines funs .
) Simslia, & inter fe funt fimilia,

/»\, A]'/‘L\
Fb——Ec > ]

Int re@tilinea ABC, DEF; re@ilineo GHI .fimi.

lia. Dico,& ipfa inter fe efie fimilia.Cum exim
Propter fimilitudinem, anguli re@ilinei A B C, 2-
quales fiat angutis re@ilinei GHI; Item <adem de .
€aufa anguli re@ilinei D E F, zquales angulis eiuf-
dem re@ilinei GHI;« crunt anguli re@ilinei ABC,
ZQuales angulisredtilinei DEF. Rurfus cumob:
eandem fimilitudinem, fatera retilinei ABC,pro-
Portionalia fint lateribus re@ilinei GHI, ea videli-
€€t ijs;quz circum zquales funt angulos: Item
eandem ob caufam , latera re&ilinei DE F, propor-
Gonalia lateribus einfdem re&ilinei GHI, 4 erunt
quoque latera rectilinel A B C, lateribus re&ilinei
DEF, proportionalia, ea nimitum ijs» quz angules
ambiuat gquales. Atque adeo per definitionem,fi-
milia exiftent re@tilinca ABC, DE F. Quz igitur
eidem re&tilinco funt fimilise & inter (e fung fimi.
lia. Quod erat oftendendum s

Theos -
&3 pOR. b G quiite g
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Theor.36. Propefi22.5i quaruer rella linea proportiona.
les fuersme: Et abeis relilinea fimilia fimiliterque
de/crspeas propertionaliasrunt . Es fi areltisliness fiu
milia fimiliterque defcripta ra@ilinea, proportionaia
fuerius : ipfa atiam rella linea propertionaleserant,

K. i 3
~2. DiNe !AA

Vr—T0 o NM 1A
= NS

ant primum quaraot retz AB,CD,EF.GH,pro.
portionales,vt quidé AB.ad CD.ita EF, ad GHs
Conflituanturque fuper AB, GD, duo quecunque
reRilinea fimilia fimiliterque defcripra ABL,CDk;
Item fuper EF, G H. alia duo quacunque reilis
nea fimil'a imiliterque defcripta, EFML, GHON,
Dico & hzc reQilinea effe proportionalia, vr qui-
dem ABl,ad CDKsita EM, ad GO. s Tnueniatur.n.
reétis AB,CD, tertia proportionalis P, & retis EF,.
GH, tertia proportionalis Q_& etitque ex ¢quo.vt A
B,ad P.ita 5,53 Q¥ aut%{ ABsad P.ita eft reétio
lineum ABI,ad re@ilineum CDK>fimile fimiliter.
que defcriptum,ex corollario pxopogrionic 20, hu-

4 dus

[T & 2igqun
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ius lib.vel fi fuerint triangula,ex coroll.propof. 1o,
Ed.cadem rationc, ¥t EF, ad Qjtaredtilincur EM,.

3 £ .
i BEIYANY
V—To NN L

SN
; G
L Nee—r »

E CF—E
-ad reftilineum GO: c Igiturvt ABL,ad €D K ita
critEM, ad GO Qiicd eft propofitum. )
Deinde fint ABI, CDK, EM, GO, reitilinea prce
portionalia . Dico quatuor retas A B,CD,EF,GH,
eflz, quoque proportionales;vt quidem AB,»d CD»
ita EF.ad GH. 4 Inueniatur enim tribus reétis A B>
D EF. quarta proportionalis R S, fuper quam de=
fcribatar re@ilineum RSVT . fimile re@ilineo FM,
fimiliterque pofitum ; ¢ & obid reilinco GO.
Quontam igitur efty vt A B,ad CDsita EF,adR S;
¢€xit quoque, vt iam ef oftenfum. vt ABI, ad Cbks
ita EM. ad RV. Viautem ABY 2d CDk, ita queque
Eonitux EM,ad GO. figitur erit ve EM, ad RV, ita
M,ad GO; g Atqueidcirco ®qualia erunt RV
GO. Quz cum fint fimilia fimiliterque pofica, cone

fittent necceflario, ve mox oftendemus, fuper refias
RS GH» zquales. 4 Quare erit vt EF, ad RS, ita EFs
ad

$43 qury dizfere g 314fax Fargein g9 qum. A3 qua,
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2d GH.Ponitur autem EF,ad RS.vt ABad €D [gi.
turerit quoque vt AB,ad CDyita EF.ad GH. Q:tam-
cbrem fi quatuor re@x linez proportionales fue-
tinty &c. Quod erat demonftrandum. ‘

Theor 17, Propof. 23, Aequianguia parallelogramma
snser [v rationem babens eam , qua ex late-
ribus sompenitar.

Int parailelogramma 2-

" N quiangula AC,; CF. ha-
bentia angulos BCD . ECG.
zquales . Dico proportion&

> eon;m efle, com;‘»é)ﬁ::m ex
duabus pportionibus, quas

X habent gﬁ) latera voius cit
ca angul@i zqualem ; ad duo
latera alterius circa angul@
xqualem,ita vt antecedentia proportionum fint jn
vno Parallelogrammo, & confequentia in altero;
hoc eft, proportionem AC,paralielogrammi ad pa-
rallelogrammum C F, compofitam efic ex propor-
tionibus re&z BC, ad CG. reQtam, & reéte DCad
reétam CE;Vel etiam ex proportionibus re@z BC,.
ad reftam CE & reftx DC, ad re@am CG. Ide&t, fi
fumantur tres linez I,k L, itavt 1. ad k. fit;sicue B
C,latus ad lanus CG. & ky ad Lyvt lafus DC.ad latus
CE;ita efle parallelogrammum AC.ad parallciogri-
mum CF,vt eft reéta I,ad re€tam L:ac proinde cum

ex defin,s.huius lib, proportio Lad L.cGponi dica-
. wr

nb
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tur ex proportionibus 1,ad K,& kyad L; praportio.
ficm quoque paraltelogrammi ACsad parallelogri-
mam CF, dici compofitam cffe ex e:fdem propogg,
tionibus:hoc ety ex proportionibus BC, ad CG, &
D DCrad CE.Coniunganture-
nim parallelogrima ad an.
gulos xquales, irave BC,C
G.cefficiant vnam lineamre-
R &am:Quo’pofito,cum angu-
ammeew] 1i BCD, ECG. finit xquales,
ek crunt & DC,CE,vna reQali.
£ mem—— ], 0¢2Vt ad propofi1s lib.1.ex
- Proclo demonflrati eft Pro-
ducantut deinde ADs FG; donec conueniant in H;
Sumptaque recta 1 quacungnesa Inueniatur tribus
BC,CG. & 1, quarta proportionalis X : Irem tribug
DC,CK; & K, quarta-proportionalis L. Quanid igi.
tur eft, 6 vt BC, ad CG,fra AC.ad CH. Viautd BG,
ad CG,ita pofita eft I,ad K. c erit quoque vt AC,ad
CH.ita I,ad k.Eodemque argumento oftendes effe,
vt HC,ad CF,ita k.ad L.Nam vt DCyad CE.d ita eft
HC,ad CF, Cum exgo pofita it K,ad L,vt DC,ad C
X, erit quoque HC>ad CF,vt ksad L:Ex 2quo igitur
erit,vt AC,ad CF,ital,ad L Scd proportio |, ad L,
tex s defin, huius lib. componitur ex proportioni.
us BC,ad CGi& DCyad CE Ex his cifd2 ergo pro.
ortionibus componetur quoque proportio paral.
ogrammi AC.ad pusaliclogrammum CF. Eademg;

. . satie -

*a.festdh bshse  cmequm,  dafex




) Liber Sestns, 215
ntione oftendemus, proportionem AC, ad CF, c5-
poni ex proportionibus BC,ad CE, & D C; ad C G»
dummodo parallelogramma jta coniungantur ad
angulos xquales.vt BC, CE, efficiant vnam retam
lined, &c, Zquiangula itaque parallelogramma ine
tez fe ration€ habent, &¢. Quod crat oftédendum.

TIngr. 18: Propsf24. In omnsi parallelogrammas qua
eirca diametrum funt, rsrallelogramma, i setiy &
inter fe funt fimlia,

Sto parallclegrammi A

»_..E A BCD, in quoducatur
diameter A C, & per quodli-

bet eius pan&um Lducantur

. { SR G duz re@tz EF, GH, parallelz

lateribus parallelogrammi .-
(L= p Dico panallclogramma FG,F
- H. circa diametrii, fimilia ef-

fe & toti parallelogrammosde
inter fe fe . Quod enim zquiangula fiat toti.facile
oftendetur: Nam angulus G AE, idem eft,qui an-
gulus B A D; « & angulus cxternus A E I, squalis
interno ADC ; & angulus A C I, externus interno
ABC, & angulus E 1G. externus interno BF Iy &
hic externus intetno BCD. Quare zquiangu-
Inm eft E G, parallelogrammum parallelogrammo

BD: Et cadem ratiene cidem BD, zquilalnzu-
m

& 39 prls
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fnm erit PH. Quod autem latera cirea zquales an-
7gulos habeant proportionalia lateribus rotius. hoc
modo demon@rabimus.Cum
’ E B trian%ulum A Gl zquiangu-
- lum fit triangulo ABC, &
triangulum AE T, triangulo
ADC, veperfpicuam eft ex
39.propof.-lib1. vel etiam ex -
coroll. propofl 4. huius lib, 5
£ eritve AB.ad BC,ita AG, ad
. ’ G1, atqueitalateracircaz-
qualesangulas B.& G. proportionalia funt. Rurfug
ceritvt BC.ad CA.11aGhad 1 A; Item vi CA, ad
CD.ita 1A, ad IE. d Ex 2quo igitur,vt BC.ad ¢ CD,
ita eft GI,ad IE, ac proprerea, & lateracirca ¢quas
les angulos B C D, G 1 E, propostionalia exiftunt’,
NWon aliter demonftrabuntur larera, citca teligaos
angulos ®quales, efle proportionalia . Quare per
definitionem. fimile eric parailelogrammum E G,
¢oli paraliclogrammo BD.Eadem arte oftendes pa-
rallelogrammum F H, fimile effe éidem paraliclo.
‘grammo B D; ¢ atque adeo, & ipfa iater fe fimilia
" erunt.Inomni ergo paraliclogrammo " qua circa
diametrum fint, &c. Quoderat oftendendum,

6

Pre.
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SPrebl.y: Prepef. 25, Dato reflilines fimile Srmiliterque
pofitum, &5 alters date aquale idemconfiituere,
Int dara duo retilinea A.& B; fitque conftitude
dum aliud re@ilincum » quod fimile quidems
fac ipfi Asxquale veroipfi B Supes CDyvaum latus

re@tilineieni fimile debet conflitui,a conflituatnr
araliclogrammum CE, in quouis angulo, xquale
reftilineo A; Et fuper retam DE, in angulo EDG,

- qui 2qualia fit angulo DCF, parallclogrammum D
H, zquale ipfi B, eritque tam CDG. quam FEH, lie
pea vpa re&a,vt demonftratum eft propof.4s dib.xe
b Inucniatur iam inter reétas C D, DG, medis pro-
Poniomlis I K ; ¢ fuper quam conftituatur re@ilis
neum L, fimile ipfi A. fimiliterque pofitum . Dico
L. zquale efle alteri re@ilineo B <l enim fine pro-
portionales tres reétg CDs Ik, DG etit per coroll.
_prop-19.velzo.huiuslib.vt CDsprimaad DG,tg:n&.

ita

-———— - o
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ita A, re@ilineum fuper priman C D, ad re@ilinéd
L, fuper IK, fecundam fimile fimiliterque defeti-

ptum: « Vt autem CD,ad DG.ita eft paraliclogram.
mwum CE, ad pataliclogrammam D H, eiufdemal-
titudinis, b Igiturerit vt CE, ad DH.ita A, ad L.¢
Viautem CE.ad DH.ita e¢ft Asad B:propterea quod
_parallelogrammum CE, re&ilineo A; & pasallelo~
rammum DH.re@ilineo Byconftrudum eft zquas
e.d QuareeritviA,ad B,itaA,ad L ; ¢ propte.
reaque zqualia erunt reilinea B, & L5 Eft autem
& L, fimileipfi A, fimiliterque pofitum per con-
firultionem’. Dawo igitur re@ilinea fimile fimli-
-terque politym, & alteri dato xquale idem confti-
tuimus . Queod eratfaciendum.

Thes
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Theor.X9, Propo26. §id parallslogramme parallelo.
grammum ablatam fitsbr fimile rotis & fimiliter po-
fitnm s communem cum co habens angulon 5 hec cir-
cum candem cum tore diametrum confifiit .,

Ef X parallelogrammo
' BD, abfcjflum fic pa.
1allelogrammum E 7, fimi
le ei fimilitergs pofitum,
habens cum ipfo angulum
communem EAG. Dico E
G. confiftere circadiame~
trum totius BD. Ducantue
enim retz AF, CF, quz fi
fuerint vna linea refta, perfpicuumef, cum A P,
fir diameter ipfins EG, & AC, diameter ipfius BD.
parallelogrammum EG confiftcre circa diametrit
AFC,totius parallclogrammi. Quod fi \F. CF,non
dicantur efficere lineam reams ducatur totius pa.
rallelogrammi diameter AC>{ecans latus EF, in H,
punéto,per quod ipfi FG, parallela agatur HI Quo-
niam igitur parallelogramma BD,EI {unt circa ¢i-
dem diametri AHC; « ipfa erunt fimilia, fimiliier-
que pofita. b Quare erit vt BA,ad AD,itaEA,ad AT,
Sed ve BAsad AD, ita quoque et E A, ad A G, quod
parallelogramma BD,EG, ponantur etid fimilis, fi-'
militerq; pofita, c Igitur erit vt EAsad ALita EA,ad
. AG.

T a g tex. bpodihiexic  grequim



220 Buclidis Plew.,

A G, 4 Acpropterea xqualeserunt re€t2z AL A G,

pars, & totum : qucd eft abfurdum.
c i sed fi dicatur re@a A
j© HC.fecare alterum latus
FG. Tunc duéta HI,parel-
lelaipfi EP, e erunt rurfus
fimilia parallielogramma
BD, IG, fimiliterque potis
A ta. fQuareeritvt DA, ad
& 1 © AB,ita GAsad Al: Sed vt
DA>ad AB.itaquoque eft
G As ad A E, ob fimilitudinem parallelogrammo.i
BD, EG. ¢ Igitm crit vt GA,ad AL, ita GA,ad AE
»ideogue zquales eruntre(te Al, A E; pars & to-
turr : Quod eft abfurdum . Conflituunt ergo reétz
AT, FC,vnam retam lineams hoceft, duftadias
meter A C, tranfit per punétum F; & dufta diamea
tci A F, caditin pun@®um C. Itaque fi a parallelo-
grammg parallelogrammum ablatum fin&c. Quod

crat demonftrandum .,

Thearema 20. Propofitie 27, Omninm paraliclogram.
morum [ecundum candemn yvelfam lincam spplicare-
sumy deficientiumque figuris parallelegrammis fimie
Isbus fimiliterque pofitis iy qued d-dimidsa deferibi-

" tur; maximumid eff y quod ad dimidiam applicatur,

paralichagrammun fimile enftens defeldus,

o Detur
0,9uine o aglomih £ r.dolefead, f31. quin, g 9 quiny
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B . Erfn_xt rea A Bé’dinifn
. 8 bifariam in C,taperq;
¥ e . eius dimidiam BC’. conR{:

teatur quodcunque patale
43 lelo grimum CDEB »'cuius

b { diameter BD . Si igitur c3-
' pleatur totii parallelogram-
R C mum ABEH, erit parallelo-

grammum AD,{uper dimi-

diam AC,confiltens, applicatum fecundum AB,

deficiens parallelogrammo C E . & exiftens fimile.
defe@ui CE Dico parallelogrammum AD.ad dimi
diam AC,applicatum deficienfq; parallelogrammo
CE, maximum effe omnium , qua fecundum A B.
fe&tam applicantur, deﬁcium?,- parallelogrammis
fimilibus imiliterq; pofitis ipfi CE Siipto *n.pun-

‘&0 G, vteungue indiametro B D, & dutt:s per G»

re&is FG1, kG, qug fint parallelz re@is AB,BE ; c-

‘rit parallelogrammum F K, fecundum reétam AB,

applicatum deficiens parallelogrammo K1, 2 quod
ipfi CE. fimile eft, fimilirerq; poficum,cuin fit ¢ir-

‘ca eandém cum CE, diametrum .W
complementa C G, G E , zqualia fiesy 1 addatur

cbe K I, erunt quogue zqualia CLKE: ¢ Eft autem
Cl.zquale ipfi CF. propter bafes zquales AC, CB,
Igitur & CF,KE, zqualia crunt ; additoque com-
muni C G, gqualia erunt parallelogrammum A G,
& gnomon LM, Quare cit CE, m;n us fic gn:l;:{c:ne

b

s 14 fex- - bayph-- cgipry
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IM, (ntinet .n. CE,prxter gnomonem,paralle-.
Jogrammii adhuc DG } erit quoq;AD.4 ¢quale exi-
ftens ipfi CE, ppier bafes zquaies A €, CB;maius
quam paralielogrammii AG, eadem parallclogri.
mo D G. Eodemque modooftendetur A D, malus.
efle omuib, parallelogrammis yquez ita fecundain
re&tam AB,applicantur, vt punétum Gyfit inter pig-
- &a B, & D, hoc eft.quz occupanr maioten lineam
femiffe A C, habentqs minorem altitudiné q
AD ;dummodo defettus fimiles fintip CE.

Prob, 8.Propof. 28. Ad datam lincam yeBam , date res
&ilineo aquale parallelogrammum applicare deficiens.
fgura parallelogramma, que fimilis fir alteri paralles
logrammo dato, Operter ausem datum relilinsum,cxi
aguale applicidum eff , non maias effe eo. quod ad die.

* midiam.applicatur , eum fimisles fuerint defe@us, &

* eius , quod ad dimidiam applicatur s & eius cus fimia
le deeffe debee . .

A Ddatam reltam linezm A B ». dato re&tilineo.
XS applicandum fit parallelogrammum ¢qua-
Ie deficiens Jparallclogeammo ;. quod fit fimile
dato alseri parallclogrammo D, Sc&a A B 5 bifa-
Tiam in E, fupermedictatem E B, « defcribatue
parallelogrammum E F G B.. fimile ipfi D, fin
:m:hterquepoﬁm.m » & compleatur totum paralle.
Iogrammum AHGB. Si igiur A F, xquale eft
. ip

€6 a8 e
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ipK C» cunt fit ‘appticarum ad A B> deficient

LI(.Q&[__‘K

F.
ZRF é{o is
M N7, ,
B E A

parallelogzammo EG.fimili 1pfi D; faltam erit, q&'
wmbetur. Siaiit AF.maius eft quam C.(Neq;enim
minus efle deber . Nam cum propof. precedenté,
ipfum fic omnium applicatorit maximum,dummo-
o defetus fint fimiles, nd poflet applicari vilid ad -
‘AB; quod effet 1pfi C, zqaale,fed cia effentmino-
12 . Propterea adiunxit. Euclides ; Oportet autem
datii retilinenm,&c. ) erit quog; fibi *quale EG,
maiug quam C- Sit igitur maius re&ilineo b (Qaa
vero ratione exceffus duorii. ré@ilineorum fit in-
nireadus , ditum eft ad propof.4s.lib 3 ) b & co-
ituater parallelogrammum KLMN. fimile quidé
fimiliterq; pofitwn ipfi D, fen ipfi EG, 2qualc ve-
ro exceflui inuéto I; vt fit EGixquale re@ilinco C»
& parallclogrammo K M, fimul ; & ob id maius
quam K M.Cum igitur ob fimilitudinem fit vt EF,
2d FG,itaNK,ad KL5 erunt quog; latera EF, FG -
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maioralateribus NK, ad k L . §1s, hisilla foren
2qualia, vel minora effct etiam EGs xquale ipfi
L.vel minas, vt conftat . Quare abriffis retis F Oy
FQ. que fint gquales ipf kN,K1.& copleto pasal-

AN

R ' Quuuds "=

N

¥ B A

Ielogrammo FQPO; erithoc ipfi LN, zquale. & .
id& fimile fimiliterq. pofitii, & propterea ipfi EG:
# atq; adeo circa eandé diamerri ¢ EG, confiftets
quz fit BF. Proda&is i3 re&tis QP, OP, erirparal-
{elogramm@ AP, ad re &am AB,applicatii deficiens
parallelegrimo PB, 6 qd fimile eft ipfi EG. fimili.
terqi pofitd, & pptereaipfi D. Dicoigitur AP, ¢-
quale effe ipfi C, rectilinco, ¢N4 cii P G, xquale fit
coplemento PE; fi addatur ¢oe PB, erit & BQ , 2-
quale ipfi EB,hoc eftsipfi ES, d q§ zquale eft ipfi E
R. pprer bafes xquales EA,EB.Quare fi zqual:bus
Ao,BC%_CSc'addatut EP,crit AP, 2quale gnomoni
TY. Sed gnomon TV,xquali eft redlilineo C,(Ni

5y bigfer. capri. d36 pdr cum -
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éum EG, parallelogrammum zquale fit 1pfi C,wme’
cum LN'; fi anferantur equalia Q@) LN, remanee
bit gnarmhon TV , ipfl C,zhualis. ) [gitur & AP, ei~
d€ C,zquale erit . £d r¢ &am erge AB.applicatum
eft parallclogrammo AP, deficiens parallclograme
mo PB, quod fimile eft datoparaliclogrammo D, &
¥quale exiftens reétilineo dato €. Quod fucien-
dum’erat, : o E
Froblem.g.Prepsf. 99. Ad datam relfam [incams 5 date

“rellilines aquale parallelogrammum applicare, exe

_sedens figura parallelogramma s qua fimilss fit pardl<

lelogrammo alteri date. ’

X D datam re&9

1 3{ élineag\':\n.dljtz

re&ilineo appli-

m’- & — ¢idum ﬁtpa'raup;l;;_.
\p

F
; g rammum 2quale
o \3 @ # excedensparalle lo.
h rammo,quod fimf -
P a s lefit dato aleri pa.

. . tallelogrammo . D,
Diuifa A B, bifariam in E ; 4 fuperdimidiam E B,
~€nﬁmat parallelogrammum E F G 3B, {imile ipfR

fimiliterque pefitum.5 jDeinde re&ilineo C,&
parallelogrammmo EG,cttituatur quadratum H
Zquales 5 ¢ cui quidem fiar parallelogrammi 1 K
L M , equale fimile vero ip§i EG, fimiliterque’
pofitumseritque propterea IKLM, matus quam EF

G 3 GB, _
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“GB, quandoquidem xquale eft quadrato H. qu

' 1 4 cogﬁméhjbgﬁ redtilis

‘ 11, neaC, ~vna|<:jmjg [gq

xallélogrammo: X

L1\ z i Cunh igicas’

N_ & E 3 e ﬂmilitudi:)e,mm'[

QN R

- ,ita ! £ !:

P@L’—"‘\CT‘—A -ergnt quo(;ue Tatera,

MLIK,lateribus EF»”

FQq, maiora. §{ enimn'ifla his forent zqaalia, vel mi
noracffer quog; M K,vel zqualeipfi EG,vel minus
vtperfpicuil eft.Produttis igiturFEFQyvi reéte F
O,FN.zquales fint raétis IMLIK, & ropigtto paral.
lelogrinio ON;erit hoc fimile ﬁmilltcn}; pofitum
ipsi EG,efi (it zquale ipfi MKs8¢ fimsile fimilirerq,
pofitum . 4 Quare ON,EG,circa eandé diametrum
cbfiftent . Produftisii AB, GB:ad Q.R; & PO,do-
‘nec cii A S, ipfi FO, parallela coueniant in §, exlt
parallelogrammii A P, applicatii ad re&t% AB. exce»
dens parallelogram» QR -« qd fimile eft ip(i EG,a¢
ptereaipfi D, Dicoigitur AP, 2quale effe reétin-
inco C. fNam cam AO ER, {int zqualia. g & ER,
2quale complemento BN, erit& AQ,ipliBN,
zquale. Addito ergo communi OQ, fiet AP,
siquale gnomoni E P G. Atqui gnomon E P Gy
2qualis eft reitineo C . (Nam cum M k, hoc eft».
O N, ¢quale fit fe&ilinco C, vyaacum EG; (i
stfesatur commune EGyremanebunt zqualia gnoe

- a8, fe3, c;4 1, £36 pr, g1 Py, moa
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mon EPG, & reftilineum C, ) Igitur & AP, zqua.
leerit retilineo C. Ad datamt ergo reétans A B, da-
‘to reétilineo C, zquale parallelogrammum appli-
-catii eft AP, excedens parallelogrammo R Q; quod:
fimile eft alteri dato D. ‘Quod faciendum erate
Brebl 10+ Propef.30. Bropofiram relam linetim terminits
' T4 extrems s ac mediaratione fecare.
P~ = Ttretta A B, fecshidaextrems
'C B Y 3cmedia rattane  Defesipter

Tupér eam quadrato ABCD; aad’

N Jatns DA, applicetur re@angujum

D P, xquale quadraro-A-Cy-8 ex-

3 173 -",cede:ns aralletogrammo A B, fi-
5 . mﬂ{';r‘ps quadrato, itave Gt AF»

L ¥ quoque quadriteem yeum quadra. .
't0 folum quadratum fir fimtle. Seect ditdm refta X -
¥, retam AB,in H. Dico A B, i H, (c&am elfe ex.
trema ac mediaratione. Cum .n. zquialiasintD Py
& AC, si dematur cbe A B, remancbunt zqualia G
H,HG, qux cum habeant angnlos zquales AHF , B
RE, vepote re@os, b erunt lateracircaillos reciproe
ca,hoc eftyeric vt BH, hoc eftyvt AB, ipsi EH,zqua~
lis, ad HF, hoc eft.ad AH,ipsi HF, 2qualem,vr AH,
ad H B. Quare cumsit; ve'tota A B, ad fegmentam
AH,itafegmentum AH,ad fegmentum HB,l¢&acft
AB, ¢xtrema ac media ratione, per definitionem .,
Propositam ergo reétam lineam texminatar. &c,
Quod erat faciendum,

P & The-
. a8 8plex. b Ly foxy .

-~
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Thesr.ax, Propef: 33. I relangulis triangulis, figurd
guausisdlatere retuns angulum [ubtendente deferi-
Prasaqualis eff figuris, que priors illi firailesy & fimi-

Ster pifitd alateribus re€fum angulum contimentibus _

Sefeibuntur , . _ . .
: v Riangulum reftan-
. 4 gulumsit ABC, ha
W X A8®  bensangulumBAC, fe-

I y - . &um;defcribaturque fu-
. . ¥ per BE, quacunque figu-
o deistp;  1aredlilinea BCDE, « cui

: K 4§ similessimiliterque pofi-

) " | tzfuperAB, A G, confli-
i ) £ tuantur ABFGs A CIH.

Djco figuram B D, zqualem efle duabys figuris A
KAL Deniffa .n. ex A, ad BC,perpendicalari AX,

- exit per corollarium propof. 8. huius 1ib.vt BC,ad C
A, ita CA.ad CK. Quare vt BC,ad CK, primalisiea
ad tertiam, ita figura BD:fuper ptimamsad figuram -
C H, fuper fecundam sigilem similiterque positds
per coroll. prapof. 19. vel'z0. huius lib. & conuer-
xendo vt CK,ad BCita figura CH, ad figuram BD.
Non (ecus oftendetur, effc quoque ve BK;ad BC,
ita figuram B G; ad figuram BD; cum tres incx B
C, BA, BK, sint quoque proportionalcs &c. Quo.
Riamigitur eft ve Ck, prima quantitasad BC fe-
cindam,ita CH.tertia ad BD.quartam; frem vt Bk,
quiarta quantitas ad BC, fecundi, ita BG,féxtaad B

' Dsquat.

- e

Lo, 24 quin,
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D,quartam 3 b efit v prima CK.caum quinta Bk, ad
BC,fecundam ita textia CH,cum fexta BG, ad BD,
quartam : Suntauteri prima Ck, & quinta BK, fi-
mul zquales (ecundz BC. Igicur tertia CH, & fex-
ta B G, fimul 2quales quoque erunt quartz BD»
Quod eft propofitum . .

Theors 2. Propof. 32, Si duo triangularqua duo laters
duabus lateribus proportionalia habeant, fecundum v-
num angulum compofita fuerint » sta vt homologa eos
yum laters fint etiam parallela: tum reliqua illorum
sriangulorum latera sn reflam lineam collocata re-

perientur +
N H Abent triangula ABC,
> DCE latera A B, AC,
(& lateribus D C, D E, propot=
x &tiona_lia, vequidem A B, ad
: AG,; ita DC, ad DE, compo-
nantarque ad angulum ACD;ita vt latera homolo-
ga AB:DC; ltem AC DEjintes (e fint parallela . Di-
<o duo latera reliqua B C, CE, re&tam componere
lineam. Cum .n. parailelz fint AB,DC,4 erit angu-
lus A, alterno ACD.zqualis: Eademque ratione an-
ulus D, eidem ACD,zqualis exit; ac propteiea A,
D, interfz quoque exiftent zquales. Queoniam
igitur criangula ABC, DCE s habent latera circa -
queles angulos A,& D, proportionalis; ipfa b erunt
inter fc gquiangula;habebuntq; gquales angulos B,
& DCE, Addius ergo zqualibus 4, & ACD, crunt

’ duo

2 39\ pthy P Giex,
4
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-duoanguli B, & A, duobus angulis DCE,ACD hoc.
c@ angulo ACE,zquales,Rurfus addito cdi ACB,
fient tres anguli trianguli A B C, ducbusangnlis A
“CE, ACB,xquales:Sed illi tres zquales funt duobus
zeétis . Ergo & duo ACE, A C B, duobus;erumnt re.
&is 2quales:Arque idcirco BC.CE,vnam retam li-
neam conflituent.1raque i duo triangula,que dud
latera duobus fateribus -proporrionalia habeanty
&ec. Quod erat demonftrandum. :
Theor.23. Propof[33. In aqualibus circulisy amgulk eame
dem habent rationem cum persphersjsiquibus infiftunts
Jiue ad centras fiue ad peripherias conftituti infiftants
;}nﬁ;p:r vere, & fellores , quippe qui ad centra confi-
Ut o co .

1. ¥

& . M .
Int duo circuli 2quales ABC, EFG, quorum c¥.
tra D.H, fumanturgs ex circulis duo arcus qui.
cungue BC,FG, quibus ad centra qu.xdcm infifan®
anguli BDD.FHG, 2d circumfereritias vero anguli
BAZ FEG.Dicoefle,vtarcnm BC,; ad arcum B G;
ita angulum BDC, ad FHG. & BAG, ad FEG. & fex
&ore BDC, ad {eftorem FHG. a Applicentur eniny
o 8 1, quar, in
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%p citeulis 2quales CI, quidem ipfi BC, & ipfiF @,
&K, kL. Mqualesigitur erunt 6 arcus, quibus hz
re&te infiltunt, ergo 8¢ angulic ad centra zqualcs
interfe erunt BDC.& CDI;fimiliter PHG,8 GHL»
&c. ¢xgo gque multi‘glices funt atcus, & anguli ad
-centte com fint diuifa in partes 2quales, & fpacia
&d centtg; & arcus, fi ergo arcus fe excedent,vel z~
quales « cunt, imiliter.8& anguli, 4 exge ve fe habet
#rcus BC, ad FG, ita angulus BDC, ad FHG, & hoc
fdem de fpacio, vt arcus ad arcum. ita (pacium ad
&vacium. ergo etiam vt angulus BDE, ad F G H, ita
imidium f BAG, ad dimidium¥EG. ¢
+ Conttituantur iam in fegmentis BC,C I,anguli
BMC,CNI, ¢ qui zquales erunt, cum infitant are -
cubus zqualibus BAC, CBA1.Quare fimilia erunt
fegmenta BMC,CNT & atque ad<o inter {e gqualias
propterea quod {unt fuper rectas BC, CI, zquales.
Addirtisigiurtriangulis BDC, CD I, quz ¢qualia
quoque {unt, fient fe&ores BDC, C D ], xquales.
Quaptroprer tam multiplex erit fe&tor BD Ltettoris
BDC,quam eft multiplex arcus BCI,ipfus arcus B
‘C. $militer oftendemus (c&orem FHL,tam multi.
plicem effe fe@oris FHG,quam multiplex eft arcus
FGKL, ipfius arcus F G. Qnoniam verofi arcus B
Cl,zqualis fueritarcui FG <L, feftor quogque BDI,
{eftori FHL, zqualis eft; ( vt in fetoribus BDC. C
DI, often{um fuie, ) & fi maior, maior, & fi minor,
minor:Deficient propterea vna arcus BCL& feftog
D1,

b8 ter. ¢y uir, dgidelqaine Froover. g 2y ter h 34 T




232 Enclidis Blem. Liber Sextus,
BDl.zque multiplicia primz magnitudinis BC, &
gertiz BDCyab arcu FGKL, & f¢tore ¥ H L, zque
aultiplicibus fecundz magnitudinis F G, & quar-
tx FHG, vel'vna zqualia erunt : vel yna ¢xcedents
£ eafumantur, quz inter fe refpondent, Quam,
obr:m quz proportio eft arcus B C, prig®™ - snie
tudinis, ad arcum FG, fecundam magnitu® cmsea,
«rit {« &ons B D G, tertiz magnitudinis, ad fefto
zem FHG, quartam magnitudinem , In zquallbus
ergo circulis.anguli eandem habent ratiencm cum

geripherijs, &c, Quopd demepftzandum exat,

FINIS



L. . .

TF

LIBRI STAMPATI «3
DALLI TVRRINI

Roffs e Nert.
Iffa¥e Romanofoglio ordinario diftefo uuc
ud 1in legno.
1 con figure in rame.
D¢ - in 4. con figure in rame.
Breuiario Romano 8. Mondo con linee diltefg
inlegno nuono.
Detto con figure in rame . ’ R
Detto Papino in 8, picciolo legno nuono,
Detto S. Pietroin Jegno 8. ordinario.
Offitio Romani in 12, nuouo con Confefionar
tio in fine,
Detto in 24. con detto, .
Dettoin 33. grandi lettera groffa con detto .
Detto in 32, grandi ordinarij.
. Detto in 32. picciolo con detto legno,
Dettoin 32. cholo rame.
Dettoin 64. con detto.
Dctro in 122, piccoliffimi in forma nuoua,’
Dettoin 16 vn'oﬂ'nofolo
Detto da Dozzina,d fia da Patti lettera groffa 16,
Ofhtio di S.Fruncefco per Breuiasij Papinoin 8.
picciolo, qualy poffono feruire anco per Breuiarij
ordinariin 8.
Detto per Breuiarij in 16.
Horz Diuruz §, Auguilini, 24,

P u'-/
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"Offitio Sahti di Spag.per Breuiasin Kordingsi.
Detto per Breuiarij in'8. picBlo Papisfo,;
no feruire anco per Breuiarijini6e
Yani nuoui li pid compiti 8,
Offitio Santi nuoui compiti. 8.
M fle da morto in} foglio grande legn!
Detre con figure di rame, ’
Offitio fettimana fanta in 32. picolo cor. ¢ die.
‘thiarationi del Calamato . ] )
Decifiones Regni Napol.Regenti< Franc.S,Feli
<io 1, & 2.tomo & addittioni a fuoi luoghi foglio.
_Tra@t.de Conc.Cred.Redriqucz ¢d additicni 4+
Scacciade Appellat. cum additiones & Decis ..
Rrtx Rom.fog.
Jo.del Caftilio de viufru@u 1.¢ 2 par.cd addic.fog..
-Controuctfiz de Can Eleét, Franc.maria Sam, fog.
Lucerna Regulanum lo. Maria Nouario , con
nonifl. Trad. de Briuilegijs Religiofarum. 4.
lIo. Rgidij Trulench in Przcepta decalogi &
Xcclefiz tom.2. fog.
Praé.Vifitandi Infizmos. Tacoba Mancino cum.
monifs. addie, 8.
Afforifini d’Ippocrate.. 16.
Catechifmo Rom.8.
Concilio Tridentino.8,
Scrutino Sacerdotale.r2.
Index lib.Prohib.ci Elenchus vique anno 1644..
Comglementum Artis Exosciflica cum noujfs..
Txd. dc modo interzogand Demoanm. 8.
o Decin

1 ~”

et
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~ Decifiones Cathaloni: To.Petrus Fontanella.f.
* Suma Cenfurarum Ant. Glianes 24.cum addit.

Traét. de modo Articulandi ¢ Probandi. Marce-.
Io Cal} ¢¥m addit. Ricij. 4,

- Bonac'n. de Ele&. Pontificifoglio & »

Br -otitia ad Confeflat. Iofepho Auguftino.
24.¢ idit. .

Av  odel Bignagmi.4,.

" Orationi Sa¢re dell’Azzolini con gionta in 12.
.. Pancgirici Sacti del Tefauro 13,

' Stato dell'anime del Purgatorio de faaciulli pel
“Limbo, de Beati in Ciclo € de Daunati nell’Infer~
‘o del P. Roa congionta. 12.

Sermoni fopra le fignre del Purgatorio del P..
Steffano Pepe prima € feconda parte in 4,
 ‘Detto feconda parte feparata 4o .

Vitadi Suor Maria Maddalena de Pazzi 4, fon
gionta . ) 2

-Di&tionario Ciceroniano, 8.. j ~ :
*Introdu@io in Geographia , Philippi Clunerij.
24. con gionta., ' ‘

Profodia B®~onienfe B. Ricioclo . i2.

Iftoria del Laualier Perduto di Pace Pafini. 4.°
Calioandro fmafchetato di Gio. Ambréfjo Marini,.

2

-1dem Gare de écperati 12. PR
Elucidario Poeticein 12, .
Epiftole Exoiche del Bruni . 24.., - .
Gencologia de gli Dei del Bocageio con UEluci-

dagio Peetico + & v ngoyo Rimasio ». ¢ ﬁua::t{io
ke o
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del Nifielliin qdato. . S .
1torie Mcmorabili d¢ nofei tépi di Aleffzndro
Zilicli omi 3. ing4. .
Lectere Amorofe di Margherita Coff2 Kom. 8.
Lettere di buoae fefte del Maia Ms*2rdone, &
Jaltri Auctori . 8. o
Maddalena Conuertita del Brignolé 3 - 2. .
Oficina 1ftorica del’Aftolfi con l¢ no “delle
cofe pilymemporabili d¢l mondo di Lucio - _mpe-
lio Volgareing. '~
. Pgifica Maffima Declamationi del Pelegrini.12
Sindicato di Tiberio Imperatore del Gucci . 13,
Suceffi differenti del Vefc. di Belley tradotti.xa.
Raguagli del Regno d’Amoge . 1a.
sfogamentid'Ingegno del Minozzi . 11.
Diuozionialla Madonna del Martegiani. 32.
Aggiuftamefrto o cosrifpondenza déi Peli, ¢
' dcllgd mifare cbn'tutee le Cittadel Mondo. £.
Euclide Elemét. Tefto 13. ¢p figure a fuoi Juog
.Detia in16. nuonaimpreffione. s
" Carro Trionfale de Predicatori del P. Bona, 11,
Trattato nuoue di formar fquadeani con vna fdl
Regolas6. | . .

Aleri Librs bapti loro la Imprefisons intiere

Epitaffij Giocofi del Lorédano prima feconda
& tciza Centuria.

_Epigramatalo. Oden 18. amfterdam .

- olcczze amare di Vito Canaldo. 13, °
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