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A MONSEIGNEUR
; ‘
DDESTREESS,
'EVESQUE ET DUC DE LAON,

PAIR DE FRANCE,
COMTE DANISY.

Entre toutes les conmoiffunces auxquelles PEfpris hu-
main [epent appliquer , sl n'y en Apoint qui ayent plus
de rapport 4 la Religion queles Mathématiques. Toures
les Sciences fe propofent également lavecherche de la Ve-
ritéy maisiln’y aqu'elles [eules qui (¢ puiffent vanter
snconteffablement de Pavosr attesnte. En effet 5 fila
Religion, parleslumieres furnatuyelles de la Fos s nows
fast jour ace gui eff 4u-d{”§u dela portéedenos Ef}rit::
Les Mathimatigues , par le moyen de ce Flambeau fn-
rerienr € naturel gue Dicu a 4;/ume' en nosws, 04 la
Javeur despremieres veritex generales qui [antent d'a-
bord anx yenx de tont le monde ' nows introduifent dans
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unelongue [uite deplufienrs autres veritex 5 qui em dé-
pendent o €T qui ne [ont pas moins certaines que leurs
principes. Ceste rarfon feule doit (uffire, MO NSEL
G NEUR, pour [atisfaive le Public, [ur le choix qut
745 fast &un des plus Ulufives Princes de U Eglife, pout
L3 confucrer nn Ouvrage tout confacré lui-méme a laPe-
rité ; CT qui appliquant nitre Efprit a des gbjets qui n'ont
vienquiflate les Sensy mass gue nous ne laiffons pas de
trouver infininient agreables , a canfedesveritez gu'on
décowvre , peut mémes contribuer en quelgue facon an
viglement de nes meurs, en news détachant des chofes
[enfibles, qui [ont les canfes les pires ordinairesdelexr
corruption. Discettepremicreonvertnre que fe donnede
mapesfée, chacan [ansdonte y applandst, € enchirif-
Jant mime pardeffus, me prévient d:ja [ur tout ce que
je puss avosr & dive a Votregloire. Vitre Uluffre Nom
MONSEIGNEUR, comme un nouvean Flambean
gui [urprend € qusbrille, fourr Voir tont d'un coup les
nobles conVenances gui (e rencoritrent en mon deffein y de
mettre cit Ouvrage [ous une i glorseufe proteition. Le
poffase eff aifé du Rang a laPerfonne; €& lonn'apas
plurot appronvé de voir les verirezx Mathimatiques fans
Lazile favorable d'an des plus [rcrex Dépofitasves de cel-
les delu Foiy qu'onlesfilicite, € mos avec elles s d'o-
tre i lubry d'an ff bean Nowm , oi tout eff galernent.
grand & folide , majefluenx € eclatant. Une Amboffi-
de dans Lz premierc Conr du Monde C brétien, prolongie
poxr {4 guitriéme fors ay deld des termes ordinaires , fast
Yosr d tout I'Univers, en la Perfonne de Monféignenr
Votre Deve , une fidelité [ans reproche y unefageffe conw
fbmmr’e s #ne c,z}a.ttité Jans bornes. Ces Nigotsations
reiterets de A[on/é.'gﬂmr le Cardinal 4! Effrees, Fitre
Oncle, d Rome, parordre de Siu Majefféy danslescon-
jonlures les plivs dilscares , 0ilu Politigue, auf]i bien
gque ls Nosture, demandedeux yenx o non pourvosr plucs
clairs mass pour voir ples [eurement s €7 avec plus d'é-
tendui, ne marguent-elles pus wne diffintlion particu-
lierede merite, ¢ ;mcqnﬁ)mce entsereen laforce 7
: cn
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en la prudencede (in ginie, Et nedsrost-on pas, quele
Monarque le plus cclair: que L1 France ast jamars en s
plesnement content €7 [arisfair des [ervices de cesdenx
luflres Freves, [emble au milien de tant de grands Su-
jetss w'entromver pas-un digne de leur fucceder , jufques
ace g5’ affocsé ala Pourpre da Lun o €T rempliffint le me-
rite de toms-les-deux , Vows alitez Vous-mime continner
« [oitenir la gloire de la Frarce, (7 cellede Vos ance-
firesy furcct angufle Theatre, uniqrement defliné , ce
fembie, acewx de¥iire Nom. D'aillenrs ces grands &,
Jamenx Expiostsy par oi Monfeignenr le Marichal , Vo-
tre Oncle, commengad [efignaler, ax(fitor gue Sa Mu-
jefié Leut homove de la Charge de Vice-amiral, ¢ que
lebrastde fes Canons a _ﬁzit retentir partont ; Et ﬁ«r tout
ce pradtfe devalenr €5de prudence qu’sl fit paroitye aTa-
buks , (of tout ce qui femblost devoer conconrir a faperte,
la dilpsfition des liewx 5 le grand mombre des Ennemss

" celusde lenrs Vaiffeans , la difficualte de les aborder, le

Canon posnté posr leur dc/f?nfe s toste une lfle en un mot
armde contre Iu_) s fest e]itra mime & je.r mmfrxge.f,
wont fervy guarendre [avie plus illufire, € favidoire
plus glorienfe ) font voir en [a Perfonne tant de conrage
& d’intréprdste y de conduite & de bonne fortune toxt
enfemble.que ce Monde-ci [emble ne pas [uffire aux grands
O vaflesdeffeins, €5 a toutes les genereufcs €5 hardses
entreprifesde Cenx de Votre Maifon, Pardonnez , MON-
SEIGNEUR, cetse double fuillse de mon zele , qui
ne ffanroit diplasre qu’a Vitre modefiie s muis qus agrie=
vet fans doute d ces premieres Tites de tons les Ordres de
CEtar, quiVems ont veu [oitenir (7 prefeder avectant
d'éclat | dans ln plus celebre Ecole du monde ; oi voss
avex commencé a jetter les premiers fondemens , €5 Sfire
concevory les premieres efperances de cette Grandenr €°
Dignisté que i'oms peffedex s € de toutes les antres gui
Fous attendent y €5 auxquelles Vosus pouvez filegitime-
ment afprrer. Fofe méme dire y que oz & dé:aveu briller
o Fowus par avance, toutes les marques €5 1ous les cu-
raderes de cette futare Grandenr, dans ces premiers
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EPITRE
effiss de generofité , de juffsce, € degraces, quevous
avex fast paroitre, déslentréede Vosre Epsfeopar. U off
#on, MONSEIGNEUR,qs'slenrefte quelqgue mar-
guedlaPoflersté; € que cenx qus honoreront dansles
feecles avenir lamemosve de feu Monfienr Rebasls , (gue
Mef[ienrs Vos Freres, les Marguisde Canvres €7 de T¢-
. wmmines y avec les plus Gyands de la Conr yn'ont pas autre-
Jois diduigné & avosr pour Maitre ) [pachent , qu'elle a
£té affex chered un Prilat de Votre rang , non fenlement
pour agréer que [es Ouvrages pofthumes pars(Jent fous fon.
Nont ; mats pour donner an|fi accez 4 fes plus Proches,
pour [ejuflifier devant Vous , € pour Vous obliger a mar-
quer de liujoye de lewr imnocence. §'em avois entrepris la
deffenfe, comme Beau-Peredu Deffunt , 7'j'en devrois
parrager la rc‘:amlof/fdme avecles Vivans , [i Vos bomtex
ve m'engageoient & btve emtierement €7 [ans partage,
&5 avec une vinération trés-profonde :

i

MONSEIGNEUR,

De Vitre Grandenr

Le trés-humble & trés-obeiflant
Serviteur ,

CLERSELIER,

P R E-
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#HE ne doutepointqu'il n'y aitbien des gens
S\ qui trouveront 4 redire auTitre que j'a mis
ilatétedeceLivie, Oenvres pofthumesde
Monfieur Rohault» & 3 qui ce frontifpice
ae plaira pas. Et fi par hazard vous,qui lifez
cecl, €tiez de ce nombre, comme cela poute.
roitbienétre: je veux bien vousavertir ici dés I'entrée,
~queni yous , Ui tous ccux qui pourroient vous rcﬂcrln:
bler , ne ferez pas les premiers qui y auront trouve 2
redire, puis que moi-méme jel'ai condamné, &qu'il
nem’apas plit. .
Mais au(E i dire levrai, cen'eft pasune chofe fi facile
que I'on pourroit peut-étre s'imaginer , que de donner d
un Livre,un Titre qui Jui convienne, & qui lui convienne
juftement. Et méme j"ofe dire,qu’aprés s'étre bien donné
dela peine pour en chercher un , il eft prefque impoffible
de pouvoir jamais rencontrer au gre’ de tout lemonde,

C’eft donc comme une neceflité, que le Titre d'un Livre
foit contrdllé : mais qu'il le foit,d la bonne heure ; pour-
veu que d'ailleurs le corpsen foitbon, & necontienne
rien que de vray & deraifonnable, I'onnedoit pass'en
meztre forten peine , ni chicaner beaucoup li-deﬁ‘us.

Or je puis affurer qu'en prés de cent feiiilies que ce Livee
contient, & par confequent en prés de huit cens pages , il
'y arien qui-ne foit enticrement conforme 3 laRaifon, &
qui la puifle choquerle moinsdumonde. Chaque page,
chaque ligne , chaque mot, font autant de veritez , dont
nous fommes convaincus par 1a Lumiere naturelle, com-
me ¢rant les réponfes vives & nettes de cette Lumiere in-
terieure,qui ne manque jamais de nous ¢clairer & de nous
inftruire , rqutes les fois quenous la confultons , par I'ac-
tention que nous fommes obligez de préter aux chofes
* 4 que




P R EF A C E. ;
que nous voulonsbien concevoir, & que nous ne fommes
point honteux d'apprendre. Aufli , n’elt-ce que faute de
cerze attention , (commel'a fort bien dit un celebre Au-
teur de ce temps,)que nous tombons tous les jours en de
lourdes fautes, foit enapprouvantse que nous n’enten-
dons point,{oit en contredifant les veritez les plus certai-
nes,mais que nous ne voulons pas fgavoir, & auxquelles

4

pour les.comprendre; parce qu'clles font contraires &
d'anciens préjugez dont nousne voulons pas nous défai-
re, & danslapofleflion defquels nous fommes bienaifes
de nous maintenir,pour joiiir paifiblement de nbtre mai-
‘trife , & couvrir par ce moyen notreignorance.

Cen’elt pas que je ne fceufle fort bicn quel Tiere il au-
Toit fallu mettre 3 ce Livre, pour qu'il luy convint jufte-
ment ; mais ce Titre n’aurorr pas étéau gré du Libraire.
Etcomme,pour l'ordinaire,ilarrive de laconteftation en-
tre les Libraires & les Autcars fur la difpofition du Titre;
ceux-cy n'ayant en veut que la conformité qu'il doit
avoiravec le Texte,afin quel'unne démente paslautre;&
ceux-ld au contraire ne fe fouciant pas beaucoup de cetre
conformité, mais voulant quelque chofe de fpecieux , qui
puifle exciter la curiofit¢ des Lecteurs, & leur enattirer
plulicurs: il ne faut pass’éronner fi I'un eft quelquefois
obligé de ceder d I'autre, pours'ajufter enfemble & ac-
corcﬁ*r leurs differens.
| Or perfonne ne peut douter que tout Iinterét que peut
} avoir un Libraire dans I'imprefliond’un Livre, ne foit
|

fon interét propre & particulier;qui eft,quele Livre dont

il entreprend I'impreflion;ait du debit, qu'il ait cours dans

1e monde , & qu'1l ne lui demeure pas fur les bras, renfer-

¢ dans un Magazin,pour étre rongé des vers , & mang¢

par la pouflicre, plitor que dévoré par I'avidicé d'un

grand nombre de Curieux 5 comme fans douceil fele

promet quand il commence une Impreffion. C’eft pour-

| quoi il a été jufte de le contenter ici; & c’eft ce que

: j'ay prétendu faire par le Titreque j’ai misd latéte dece
Livre, - :

Mais

nous ne donnons pas toute l‘a{;plication quil faue”

e
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Mais quelqu’un tournant 1a-deflus ici le fetiillet , pour
voir donc ce Titre fpecieux queje disavoir misd la tete
de ce Livre, {ne fc reflouvenant plus quelileft,) & ne
trouvant que trois ou quatre mots fore fimples & fort
communs , croira peut-étre que je me fuis oubli¢ de mon
deficin, ou que j'ai retenu,comme un fecret que je n'ai pas
voulu divulguer , ce Titre fpecicux dont je parle ; oubien
peut- étre qu'aprés lui avorr ingeniiment confellé quc je
n’en {gai point d’antre que celui qu’il porte , il ne pourra
pas s'empécher de s’emporter contre moi,en m'accufane
de mauvaile foy & d’ignorance. De mauvaife foy , ence
que fgachant,comme'ai dit,le jufte Titre que 'on devoit
mettre d cc Livre,jenel'yai pasvoulu mettre; & digno-
rance , en ce qu'il n'eft pas poflible que tout autre Titre
que I'on y auroit pii mettre, ne fit pour le moins auffi
fpecicux que celui quej’y ai mis , & peut-étre mémncs plus
an goiit de toure le monde. Ou enfin , peur-étre qu'apres
écre un peu revenu de fon emportement , pour m'en faire
une efpece d'excufe , & me rendre quelque jufltice ,ayant
appris par le bruit commun, que je ne pafle pas dans le
monde pour un homme de mauvaife for, nitouta faic
ignorant , il me priera de bonne grace que je lui dévelope
done le myftere qu'il juge devoir étre renfermé dansce
Titre, pour meriter,fous des termes fi fimples, le nom de
fpecieux. Etencelaje confefle qu'il aura quelque raifon;
& c'eft aufl ce que je vais ticher de faire dansla fuite ,
pour le retirer de la peine oui cela I'anra mis.

La réputation que Monfieur Rohault s*étoit acquife de
fon vivant,€roit devenug fi grande, & fonnom fi celebre,
qu'il étoit connu non feulement dans tout ce Royaume ,
mais mémes dans toutc I'Europe. Etquoi que depuis fa
mort jufqu’aujourd’hui, il fe {oit écoulé prés de dix an-
nées , pendant lefquelles il femble que fa memoire auroit
dit & perdre, n'ayant rien parii de lui depuis ce temips-
la:ncanmoins comme 'eflime qu'il avoit laiflée deluien
mourant , faifoit ailément croire a tout le monde , qu'il
n’éroit pas poffible qu’un homme comme lui fe fiie tenu
fansricn faire, enforte qu'iane ficrien refté, & quon
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P R EF A C E
efit, pour ainfi dire, tout enfeveli & enterrd avec luicn
le mettant dans le tombeau ; celaa fait que les plus cu-
rieux & les plus vigilans fe font auffi-tot foigneufement
informez s’if’ n'avoi poin laiffé quelques Ecrics aprés {2
mort. Et le bruit s’étant répandu partout qu'il en avoit
1aifl¢ quelques-uns : jai depuis ce temps- 13 ¢té i fouvent
& fi puiflamment follicité par les inftantes prieres d'une
infinité de perfonnes de toutes fortes de conditions, & par
les leteres frequentes que j'ai recenés de toutes parts, d’en
vouloir faire partau Public, quejen’aiplim’en deffen-’
dre, nimedélivier mémes de leurs preflantes follicita-
tions & importunitez, qu'en fatisfaifantd leur defir.
C'eft donc ceLivre, ou pliitdt ce Reciieil de pluficurs
divers petits Traitez de Mathdmatique, qui paroitau-
jourd’hui. Mais fij’avois mis 4 fatéee, ce Titre qu'il de-
vroit porter, celalniauroit fait perdre une bonne partie
del’eftime qu°on en avoit concli§ auparavant fans le voir,
& auroit de beaucoup refroidi l'arcfeur & lacuriofité de
plufiears.Car il ya partout un fi grand nombre de Livres
de Mathématique, & ou rout ce quel'onfCauroitdire
touchant cette matiere,eft fi bien & fi amplement déduit,
'l ne femble pas poflible qu’on puiffe 1a-deflus rien de-
Ercr davantage. C’eft pourquoi pour ne pas tant fedé-
couvrir d’abord , & laiffer & deviner aux Curieux quels
euvent étre ces Ouvrages de Monfieur Rohaule, il a fal-
u déguifcx un peu le Titre ; & aulieu de nommer chaque
Traité par fon nom, ona été obligé delescomprendre
tous enfernble fous ce Titregeneral & {pecicux,d’ Oesvres
pofibumes de Monfienr Robault. Or cestermes generaux
d'Oenvres poffhumes , emportentavee {oi, & font conce-
voir quelque chofe de grand , quand celui quien et I'Au-
teur , eft d'un grand nom , comme eft (ans doute celui
_de Monfieur Rohault; particulierement chezles Etran-
gers, ot lajaloufie ne rcgnc point, & qui pour cela en ont
tofijours fait beaucoup d’eftimge. Et ce'font eux qu'un
Libraire a principalement 4 ména%cr »d caufle que leplus
fouvent c’eft d’eux qu'il tire fon plus grand profic.
Au refte,ce n'eft pas fan peine & fans travail,que Nii on-
: : cur
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fiecur Rohaulr s’¢roir acquis cetre grande réputation. 11
eft vrai que [a Nature, par un avantage rout fingulier ,
lui avoir donné un Efprit rout a f2it Méchanique, fore
propre & inventer' & a imaginer toutes fortes de Machi-
nes; & avec cela des mains artiftes & adroites, pour exe-
cxcer tour ce que fon Imagination lui pouvoit reprefen-
ter, Aufli fe faifoit-il unplaifir d"aller dans les boutiques
dzroutes fortes d’Ouvriers , pour les voirtravailler cha-
cun de leur Métier, & pour y confiderer avec attention
les divers Outils dont ils f& [ervoicut pour I'exécution de
leurs Ouvrages. Etc'éroit unc des choles qu’il admiroit
le plus,& enquoi I'induftrie de I Efprit humain lui paroif=
foreplus merveilleufe, d'avoir piitnventer tant de fortes
d'Inftrumens , qui rendent le travail aifé , & fans quoiil
feroit impofTible de venir 4 bout d"aucun ouvrage.” Mais
comme {on genie furpaffoit de beaucoup eninvention 8¢
& enadrefle cclui dela plus-partdes Ouvriers, auffi leur
donnoit-il fouvent de bons avis, foit pour la conftruction
delears Outils, foit pour faciliter leur travail & dimi-
nuet leur peine; & il ne leur difoit rien de particulier »
qu'il ne mic aufli-tde la maind I'ceuvre, pourleurap-
prendre lui-méme 4 le mettre en pratique. ,

Ce Naturel ingenieux & pénétrant, dont la Nature I'a-
voir doiié, lui rendoit fi facile tout ce d quoi il s’appli-
quoit, qu’il n'avoit prefque trouvé aucune difficultéd
apprendre les Mathématiques ; & pour cela il nelui avoit
point falla de Maitre. C’eft pourquoilesayant, pour
ainfi dire, comme inventdes de lui-méme, il les pofledoic
parfaitement. Aufli eft-ce ce qui lui donnoit un grand
avantage pardeflus tous cecux qui comme lui faifoient
profeflion delesenfeigner, 8 qui faifoit qu onle préfe-
Toit aux autres, a canle dela netreté & facilité quecela
lui donnoit pour s’expliquer. Je le pourroisici certi fier
moi-méme, ayant été fon Difciple comme lesautres , fi
je ne craignois que mon témoignage ne paffar pour fuf-
pect. Mais il en aeutant d'autres de routes conditions ,
& des plus qualifiez du Royaume, foit delaRobe, foit
del'Epée, foit de la Cour, quine feroient pas de diffi-
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culté de le certifier comme mot, s’il en falloit venir 3
cette preuve de fait, que je ne feins pointde dire ici har-
diment, que I'Ufage & I'Exercice lui avoient ouvert
I'Efprir 4 une maniere d’enfeigner , fiaifée, fi claire, &
avec ccla fi particuliere, qu'iln’y enavoit point quizp.
prochitdelui, & qui lut futen cela comparable.

Aofli, s'il m'eft ici permis de faire entrer dans fes
loiianges une chofe qui n'a été quen projer , &
n'a point cu d’execution ¢ Si la mort ne nous I'¢iic
pas fi-tor ravi, il €woit fur le point de recevoir le plus
grand honneur qu'il pouvoit jamais avoir en fa vie, puif-
qu'on le deftinoit 4 étre le Précepteur de Monftigneur
Ie Dauphin, pour lui enfeigner les Mathématiques & la
Thilofophie , auffi-tdt que %c cours de fes Erudes 'au-
roitconduit jufques-ld. Etcequejedisicid fagloire, &
que j’avance fans autre preuve que ra bonne foi, n'eft
pourtant pas une chofe fi difficile d croire. L'exemple de
Meflieurs les Princes de Conti, qu’onluiavoit misen-
tre les mains désleur bas ige, pour Jeur former I'Efprit
debonne-heure , & fortifier leurRaifon, avantqu'elle
e plt corrompre par les faufles id<es d’une vaine Phi-
lofophie, & qui donnoicnt & la Cour de fi belles mar-

ues de cette ouverture d’Efprit, & du progrés qu'ils
Tqai(oient tous les jours fous fa conduite, pouvoitbien
¢treun motif capable de faire venir certe penfie d ceux
qui avoient alors la direction fur les Erudes de Monfci-
gneur. o

Mais quand bien mémes ceque dis n'auroit éeé qu’u-
ne vaine préfomption de Monficur Rohault , & une
faufle imagination dont il fe feroit laiff¢ flater {ur de trop
1égeres conjeCtures , il me fuffic pour moi que je n’avan-
«ce ici rien de moi-méme, & que je n'ayeappris de fort
bonue part. Et 4 I'égard de Monfieur Rohault, quand
il fe feroit trompé dans {apenfée, celane pourroit rien
faire contrelui s ni porter aucun préjudice 3 {a répura-
tion ; puis que cela méme enf{uppoferoitune enluiafl~
fez bien érablie, pour que I'on pht jetter les yeux fur
lui, comme {ur une perfonne capable de remplir un
polte
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pofte fi honorable. Etdevrai , quoi quecelan’ait point
eud’effec, foitparce que la mort!'a prévenu, foit parce
que cela ne devoit point étre : cela neanmoins n'a pas em-
péché que fa répuration ne fe foit érendué fore loin, &
n'arien diminud del'eltime qu’on enavoit.

Maisaprés tout, il n’eft pas mal-aifé dedeviner d’ou-
lui eft venug cette grande eftime ; les caufes en font trop
publiques pour pouvoir étre ignorées. Chacun fgait qu'il
avoit I'honneur d'enfeigner la plus grande partie des jeu-
nes gens de la premiere qualité ; ceui le faifoir connoi-
trea la Cour. Etcomine les Efprits y font beaucoup plus
raffinez qu'ailleurs, que I'ony épargue moins les gens,
& que les défauts y font plus relevez : fi (2 Méthode d’en-
{eigner n'en avoit été tour a fait exempte, il feroit bien-
tOt devenu la fable & la riféede la Cour , & n’auroit pas
manqué d'étre baftoti¢ & mdprifé de tout le monde.
Mais quand on a vt queles plus grands, 4 I'envi les uns
desautres, lui confioient 'inftructionde leurs Enfans,
cela a fait que chacun a leur exemple I'a voulu avoir pour
Maiere ; jufques-la méme, queplufieurs qui portoient
le bonnet , & qui profeiloient publiquement dins les
Colleges, n’ont point euhontede devenir fes Difciples.
Bien plus, fa réputation ayant pafl¢ les limites de ce
Royaume, & s'drant répandut dans les pais étrangers,
il lui en venoit d¢ toutes parts, & en fi grand nombre,
qu’il ne pouvoit plus fuffirc d tous.

Toutefois ce n’eft pas encore de 13 qu'il a tiré a plus

rande gloire.Les Conferences publiques qu'il faifoit une
%ois toutes les (emaines, ou fe trouvoient des perfonnes
de toutes fortes de qualitez & ‘conditions, Prélats, Ab-
bez , Courtifans, Do&curs, Médecins, Philofophes,
Geometres , Regens , Ecoliers, Provinciaux , Etran-
gers, Artifans , en un mot des perfonnes de tout ige, de
rout fbxe, & de toute profeffion, & o il pronongoit pref-
qu'autant d’oracies , qu'il faifoit de réponfes aux dithi-
cultez qui lui éeoient propofdes indifferemment (yar tou-
tes (ortes de perfonmes , 'ayoient mis dans uue fi grande
réputation, qu'ils’eneft trot;vé pluGeurs , les uns par
: 7 ’ cu-
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curiofité, pour fe donner Ja fatistaction de I'entendre, les
autres par jaloufie, pour juger de fa doGtrine & ticher de
lacombattre, quiont quitte leur pais, & entrepris de
grands voyages,

La Mcthode que Monfieur Rohaule gardoitdansfes
Conferences , éroit d'y expliquer Funeaprés I'autre ton-
tes les queftions de Phyfique, encommengant parl’cra-
bliffement de fes principes , & defcendant enfuite d la
preuvedefes effersles plus particuliers & les plus rares.
Pour celail faifoit d’abord un difcours d’environ une
heure, lequel n’étoit point étudié, & oui il difoit fimple-
ment ce que {on {ujet lui fournifloit (urle champ. Ceft
pourquot il permettoit & un chacun de I'interrompre 4
quand il arrivoit que ce qu'il avoit dit, oun’avoit pas €été
aflez bien compris, ou que quelqu’un trouvoit quelque
objectiona y faire. Etalorsavecune patience & mode-
rationque j'ai cent fois admirée, & dont lui feul étoit
capable, il écoutoit paifiblement tout ce qu’on lui vou-
loitobjecter, pour extravagant qu'il piit étre , fans jamais
interrompre celui qui parloit ; & aprés avoir fatisfaicd
{es objections , il reprenoitle fil de (Pon difcours o il I'a-
voitquitté , & continuoit expliquer le refte de lama-
ticre qu'il avoit entreprife. Aprés quoi la difpute droit
ouverte dtout lemonde ; non pas une difpute tumul-
tueule , qui fe pafsit fimplement en bruit, maisune dif-
pute paifible & honnére , ot chacyp propofoit modefte-
ment & nertement les difficultez qu'il avoit remarquées
fur Ja matiere qui avoit éeé agitée ce jour-ld , afindes'en
inftruire, & de remporter du fruit deces Conferences.
Er pour I'ordinaire la difpute finiffoit dés la premiere ré-
ponfe qu’il y faifoit ; car aprésavoir reconnu par les diffi-

cultez qu'on lui aveit propofées, cequi avoit manquéd -

fapremicreexplication, 1l réfumoit fi bien , & dansun
fi belordre, tout ce qu'on lui avoiz objecté , &y répon-
doitavec tant'de netreré & de lumiere, queceux quiles
Jui avoient propofées,, & rousles autres fpeGateurs de la
difpute,, n'ayantrien a repliquer , s’¢h rerournoient fifa-
uisfaits de fes réponfes , qu'il s'autiroit I'admiration de

: . tout
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tout le monde. Jen appelleicidtémoin des milliers de
perfonnes qui ont aflift€ plufieurs fois & fes Conterences,
& quiayant alors écé charmez de la jufteflc & d= labeau-
té 3: fes réponles, & n’en ayant pas encore perdu le fou-
venir, le regréttent encore tous ?cs jours.

Mais ce qui arendu fon nom plus recommandable &
plus celebre, eftcetre Méthode fimple & facile doneil fe
fervoit pour expliquer les plus difficiles & plus curienfes
queftions de Phyfique; comme la Lumiere , les Couleurs,
I’ Arc-en-ciel , les Lunettes, le Flux & Reflux de la Mer,
lesproprietez de I’ Ayman, la pefanteur de I" Air , les que-
ttions cfu Vuide , & quantité d'autres, Car d 'entendre
patler la-deffus , vous euffiez dit qu’il éroit de concere
avec la Nature , & qu'elle prenoit plaifir & lui découvrir
fesfecrets; qu'elleluiavoit fait voir les differentes par-
tiesdont les Corps font compofez , & lui avoit appris
quels effets devoient fuivre dela communication de reurs
mouvemens ; car il faifoit comme toucher au doigt tout
ce qu'il difoit fur ces matieres. Etafinqu'il n'en pilt re-
fteraucun doute, il y joignoit pour preuves quantité de
belles experiences, qu'il faifoit devant tout le monde , &
dont le plusfouvent il faifoit prévoir lescffets 4 chacun ,
{enfuite des principes qu'il avoit auparavant éuablis , )
avant méme que d’en venir i I'dpreuve.

Creftainfi qu'aprésavoir prouvé & érabli pour princi-
pelapefanteur de!' Air, il faifoir voir que tous ceseffets

ue I'on a cofitume d’artribuera la crainte du Vuide,n’en
?ont que de fimples dépendances,dont les confequences fe
tirent d’elles-mémes , & {ans beaucoup de raifonnement.
Ec pour le faire comprendre , & toucher, pour ainfidi-
re, au doigt & a I'cetl, il avoit fait faire toutexprés quan-
titd de Tuyaux de verre , de toutcs {ortes de fagons , qu'il
remplifloit de diverfes liqueurs , {clon les differens efiers
qu'il vouloit prouver ; mais celle dont il fe fervoit le plus,
& quilui éroir la plus commode pour fes experiences ,
éeoitle Vif-argent. Car comme une fore petite quaiité
conzrepéfe A beaucoup d eau, & dunebienplusgiande
quandite d'Air , il pouvoit commoddément , &avecdes
Tuyaux
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Tuyaux d'unc médiocre grandeur , faire voir parexpe.
riencela plus grande parue des citets qui réfulrent de cet-
te pefanteur.

Or entte tous ccs Tuyaux , il en avoit inventé un d’une
conftruction tout-i-fait ingenieufe & particulicre,, fem-
blabled peu prés i Ja figure dontles Anatomittes fe fer-
veut pour reprefenter la grande Artere alcendante & def-
cendanre 5 par le moyen duquel il failoit voir en méme
temps deux effcts tout contraires , & pour cela méme
fort {urprenans, dela pefanteur de I' Air. Car aprésavoir
remypli ce Tuyau de Vif-argent, & fait toutes les cere-
monies requifes pour faire Ru’en fe vuidant d'une partie
dansunvaiflcau, il en reftat dedans la hauteur de deux

ieds trois pouces, comme il arrive d’ordinaire : on avoit
fc plaifir de voir en méme temps monter le Vifargent
dans un petit tuyau renfermé dans la branche d’enhaut,
& defcendre celut qui droit refté dans labranched'em-
bas, aufli-tot que par une fort petite ouverture, faite fcu-
lement avec la pointe d'une épingle » on avoit donné
moyen a I'Air gromer d’entrer dans ce tuyau. Or cetee
feule experience eft une preuve fi manifelte de la pefan-
teur de I'Air, & prouve en méme remps {i mamfefte-
mentque c'cft cette pefanteur qui produit tous ces etfets
merveilleax qu'on attribugé ordinairement i la crainte du
Vuide, qu'il faut fe boucher les yeux, on n’en avoir
point, pour en douter. R

Sa maniere d’expliquer Ja Lumiere & les Couleurs ¢toit
aufli admirable; & fi ceux qui veulent que les Couleurs
foicnt des Accidens Réels, & qui voudroient mémeen
faire un article de notre Foi, lui avoient fait 'honneur
d'affifter eux-mémes a (es explications, & veu les expe-
periences dont il fe fexvoit pour en découvrir la nature, &
fait voir que ce ne font que des modifications differentes
de la Lumiere, felon qu'elle tombe fur des Corps dont
Jes partics ont diverlcs figures & differens mouvemens,
& que de 1a clle rejaiilic vers nos yeux avec les diverfes
modifications qu’elle a receuts des Corps fur lefquels elle
eft tombee : je doute fore qu'ils euflent voulu aprés cela

traiter
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traiter d’hérétiques, ceux qui ne les regardent du coté
des objets , quecomme des differerires modifications de
la Matiere ; 8 ducoré de celui qui les appergoit, que
comme des {fentimens enlui, qu'il rapporte aux objets
qui les ont excitez.

Ce principe fuppoft , il nerendoit pas feulement rai«
fon, maisdes preuves fenfibles, de tour cequ'il yade
plus fingulier & de plus merveilleux dans I’ Arc-en-ciel,&
3:: Mr.Def carres,avant lui,a expliqué fi admirablement

ns fes Méceores. Car par le moyen de certaines phiolcs

ou bouteilles de verre , pleines d'eau , il faifoit remarquer.
les endroits par ou les rayons de lumiere, qui {e changent
en couleur , entrent dans le verre ; les lieux ot ils fe réfié-
chiffent; & ceux Far ou ils fortent , pour venir de 1 frapex
nos yeux , avec les modifications qu'ils ont receués deces
diverfes réfléxions & réfraétions , d’ou réfulte en nousle
fenrimentdes Couleurs. Quelquefois mémeil avoitl'in-
duftrie de faire paroitre dans fachambre un Arc-en-cicl
artificiel , parle moyen d’unc pluye qu'il avoit I’addrefle
de répandre aux licux oii il devout paroitre,, felonlen-
droit ou Je Soleil étoit alors; & de lerecevoir furune
toile bien blanche & bien unie; o fes Couleurs fe
peignant forr exadtement , dounoient le moyen aux
fpe&tateurs de les pouvoir confiderer avec(oin & exacti-
tude. ’ '
Jen’aurois jamais fait, fi je voulois parcourir toutes
les diverfes experiences dontil fe fervoit pour juftifier fcs
raifonnenfens. Mais entre routes celles qu'il communi-
quoitau Public, il n'y en avoit point qui furprit avec
plus d'éronnement I'Efprit des {pectateurs, qui lear
. donnicdavantage d'admiration, & qui excitar plus vive=
ment leur curiofité, que celie de’Ayman. Aufli quand
on fgavoit qu'il en devoir exgliquer les proprietez, & en
faire les experiences, il y accouroit rant de monde , que
non feulement la falle ot il les faifoit , mais toute {a mai-
fon , n’ctoit pas capable d¢ le contenir.
11 avoir pour cela une boize ; ol ¢roit renfermé tout ce
qui lui ¢roic necetlaire pour faire fes experiences 5 d’ouil
tiroit
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tiroit chaque piece I'une aprés autre,, felon l'effetoula
proprieté qu'il vouloit prouver, & l'experience que pour-
| eclailavoit 4 faire. Et quoi qu'ilne CEK rien en cela que
| e qu'il avoit appris de Monfieur Def-cartes : nean-
| moins,comme il rendoit les chofes fenfibles par le moyen
de fes experiences, & que fa Méthodede lesexpliquer
¢roic differente dela fienne , cela faifoit quel’on eiit dit
qu'il en efit été I'Inventeur. Car Monfiear Def cartes
s’eft fimplement conteuté de rendre raifon de toutes les
Eroprictcz de I’Aiman qui lui éeoient connués , & que
s Curieux , avant lui, avoient obfervées ; mais il nes’eft
pas mis en peine de les mettre dans un ordrequi enfic
connoitre la liaifon & la dépendance. Or c'eft ce que
Monficur Rohault faifbit dans fes explications publiques 3
ot aprésavoir rendu raifon de trois ou quatre proprietez
les plus communes de I'Ayman, il en déduiloit toutes
lesautres par une fuite fi neceffaire, qu'il n’y avoit per-
fonne dans I'Affemblée qui ne les remarquic auffi
bien que lui, & qui n’en prévic I'effet, avantqued’en
venir 4 l'experience. .

Ces fortes de preuves fi claires, fi convainquantes , & fi
fenfibles, fortdifferentesde ces vertus & qualitez occul-
tes dont les autres Philofophes ont cofitume de fe fervir,
pour rendre raifon de ce qu’ils ignorent , juftifient ce me
{emblebien clairement la verité des Principesdontelles
dépendent ; car le moyen de pouvoir tirer un figrand
nombre de confequences juftes, & que les effers veritient,
d’un fi petit nombre de Principes, fi ces Principesn’é-
toient veritables ? Er n'eft-ce pasune chole bien éirange ,

ueces Principes étant clairs a 'Efprit, quelaRaifonen
tant convaincué , & que perfonne n'ayant pi découvrir
le moindre effer de la Nature anquel ils contrarient , de-
puis tant de temps qu’on les examine: il y ait cependant
aujourd’hui des gens affez imprudens pour fefervirda
plus augufte & du plusincomprehenfible de nos Mylte-
res, pour les combartre ,, & pour ticher d’endéduire,
s'ils pouvoient,, lafaufleté. Ces perfonnes ne prenncat
pas garde fans doute aux inconveniens qui s'en enfui-
. vent;
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vent; puis quecontre leur deflein, ce qu'ils font ne fert
qu'a fournir des armes 4 nos Adverfaires; & peutméme
étre capabled’ébranler la foi des Fidéles, & de faire chan-
ecler ceux qui ne font pasencore bienaffermis dans leur
croyance. Car comme nous {ommestous Hommes , c'eft
i dirc Raifonnables, avant que d’étre Chrétiens: ce qui
perfuade la Raifon, entre pltdt dans U'Efpric, quece
qui nous cft enfeigné par la Foi. Outre quetontce qu'ils
difent, n'éeant fondé que fur des fuppofitions faufles , il
0’y a rien de plusinjufte & de plus dangerewx, quede
farre combattre la Verite contre [a Verité, c’eft 4 direla
Foi contre la Raifon bien éclairée; puis que I'une n'eft
jamais , & ne peut méme jamais &ere contraire 4 I'au-
tre. C'eft pourquoi il fuffiroit pour toute réponfe,
de leur dire en un mot , qu’ils n'entendent point cc
'ils combattent; & que tout ce qu'ils difent n’aaucun
ndement de veritd, Mais nous verrons tantOt ce que
nousaurons i leur objecter , & peut-€rre aufli d leur ré-
pondre. S
Monfieur Rohault voyant donc fa réputation {uffifam-
ment éuablic, & que dans laprofeffion qu'il faifoit, ‘il
n'avoit plus rien 2 ménager pour I'érabliflement de fa
fortune , crut ne devoir plus refuler an Public lafatis-
fattion qu'il defiroit de lui , de mettre aujour{on Traité
de Phyfique ; afin qu'on n'elit plus la peine de copier fes
Ecrits, ni de fairc des Remarques particulieres {ur ce
qu'il avoit trairé dans fes Conferences publiques; com-
me le faifoient la plus-part de fes Auditcursau fortir de
ces Conferences , pour ne pas laiffer ¢chaper de leur
memoire ce qu'ils rui avoiententendu dire , & profiter
parce moyen de fes Legons. -
Cedefir mémes fi naturel 2 'Homme, d"acquerirde la
gloire , defir quin'eft point blimable, quand les moyens
en font loiiables & honnéres, le ficauffi réfoudred con-
tenter li-deffus le Public. Bien plus, il jugea mémes qu’il
¥ dlloit alors de fon honneur , de ne pas differer davan-
tage. Car voyant que fes Ecrits ér-ient eutre les mains
d'une infinitd de perfonnes, & qu’érant ainfi_paflez de
ma
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main en main, ils étoient devenus mécounoiffables , par
les fautes que chaqueé Copifte avoit ajoiicces i celles qui
's*¢roient rencontrées dans fon Original ; outre que n’a;-
yant mis lui-méme dans ces Ecrits, qu'antant qu'y
en falloit pour donner & fes Difciples I'envie dapprendre;
‘mais ne s’y €ant pas aflez expliqué & érendu, poyr
pouvoir d’cux-mémes en tirer une parfaite connoiffan-
ce, fansavoirbefoin de I'explication duMafire : il prit
enfin la réfolution de faire imprimer ce Traité, & dy
mettre Ja derniere main. . .
.. Or comme I'on met tofijours une grande difference
éntre ce que I'on ne faic que pour foy , & pour le cabinet,
& ce que I'on fait pour étre vii par le Public : auffi ceux
gui avoient v ces Ecrirs particuliers qui couroient de lui
dans le monde, ont bien fgeu remarquer qu'il yavoie
bien dela difference entre fon Livre & ces Ecrits. Mais j1
ne s’en faut pas beaucoup éronner ; car ceux-ci n*étoient
que comme le projet & le brotiillon del’OpvraFc parfair
qu'il méditoir de faire un jour, & qu'enﬁn onavey
paroftre ; od comme il avoit deux fortes de perfonnes &
-contenter , les Curieux & les Difficiles : ila tiché detra.
vailler detelle forte, que lesunsu'y puffent crouver rien
areprendre, & les autres rien a defirer. :

C'eft pourquoi, pour fatisfaire au defir & i la curiofité
des premiers, il a traité dans fon Livre routes les quel-
tions les plus curieufes de la Phyfique; & enles examinant
chacune d part, il s’eft donné lapeine de defcendre juf-
ques aux circonftances les plus particulicres , n’ayant
rien oubli€ en chacune qui plic meriter faréfléxion, &
lui ayant donné tout le jour dont clle eft capable. Cequi
fait que rout le monde s'éronne comment il apiien fi
peu de mots expliquer un fi grand nombre de chofes,
traiter en fi peu de pages un fi grand nombre de Quef-
tions, & faire de chaque Article prefquautant de Ré-
folutiong,

Mais comme le nombre des Fichcux I'emporte de
beaucoup pardeilus 'autre, qu'ils four plus pointilieux
& plus a craindre, & qu'il efturés difficile de les pou-

. your
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voir contenter tous , chacun ayant des veués particulicres
touchantl’examen qu'il faird’un Livre 5 car les uns s’at-
tachent d ladiGtion, lesautres i 'ornement du difcours,
quelques-uns vont au fond dela matiere, d’autres exa-
minent la veritd des Principes, d'autres confiderent I'en-
chainement qu'ils ont & qu’ils doivent avoiravec les fu-
jetsauxquels on lzs applique , d'autres par des veués d'in-
terét ne remarquent que les endroits les plus foibles & les
plus négligez , pour avoir dequoi le faire méprifer, &
d'autres entin, par jaloufie, ou par un faux zéle, y
cherchent dequoi faire derier & rendre fufpedt I'Au-
teur & fadoctiine: Auflice font cux que Moulicur Ro-
haulr a eu principalement en veut dans lacompofition de
ce Traied-la ;afinde dicher, finon de lescontenter tous,
au moins de (e mertre hors de prife, & depouvoir fe
rendre ce témoignage 4 foi-méme, d'y avoir fait tout
fon poflible; & heureufement il eft arrive quele fucceza .
furpaflé fon attence. '

Car premierement pour ce qui eft de la diction , tout
le monde demeure d’accord que les termes en {ont pro-
pres, bien choifis, & en ufagc; enfortequ'iln'yena
point qui bleflent I'oreille » m1 qui Litfent I'Efpriv du
Lecteur en fufpens fur le fens & lafignification quiils.
renferment. Etpour ce qui regardela politefle & ['orne-
ment du difcours, la matiere qu’il y traite n’endeman-
depoint d'autre, qu'une énonciation pure, nete, &
qut ne (oit pointembaraflée. Etc'eftcequiileftaiféd’y
remarquer, chaque chofe y étancen fa vraye place 5 ou
ce qui précede n'atrend pas fa clarté & fon intelligen-
ce de ce qui fuit; & ouce qui fuit cft compris & con-
tenu dans ce qui précede , comme dans fon Principe s
& ainfi chaque chofe y ‘érant en fon rang, & dans fon
ordre , tout y parolt avec une grace & une beauré tout-a-
fait naturelle.

Quant 4 ceux qui font capables de juger da fond de la
maticre, d'examiner les Principes dont elle dépend &
quila fotiennent, & de comprendre I'enchainement &
les confequences qui la prouvent :- cc font eux principa-
. ’ lement
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Jement que Monfieur Rohault a tofjours fouhairé
d’avoir pour Juges ou pour Arbitres. Car commeil €roit
4 préfumer que des perfonnes d’Efprit n’auroient pas
voulu agir autrement que debonne fot, il nelui pouvoit
arriver d leur égard que "'une de ces deux chofes: ou de
les avoir pour {es Approbateurs , ou deles avoir pour des
Cenfeurs ; & 'une ou 'autre ne lui Pouvoitétrc que trés-
avantageufe. Car s'il arrivoit qu'il les efit pour Appro-
bateurs, c¢’étoit ferendre eux-mémes les Paranymphes
de fon Livre; c’¢toit ouvertement, & par leur exem-
ple, perfuader les autres des veritezqu'il contient; ¢’é-

toit enfin leur en faire concevoir bonne opinion, &le -

confirmer lui-méme dans la fienne. Etau contraire, s'il
arrivoit qu'il dedit les avoir pour Cenfeurs, ¢'étoit ajoii-
ter un nouyeau moyen de s'inftruire, 3 ceux dont ilavoit
cotitume de fe fervie. Er 4 dire laverité, il auroit fore
{ouhaité d’en rencontter pluficurs qui euflent bien vou-
lu avoir certe bonté ou cette complatfance pour lui, que
de lui faire connoitre fes fautes , lui montrer en quoi il fe
feroit mépris, & lui marquer ce qu'il auroirdi mettre
dans fon Livre pour lérendre plus parfair qu'il n'eft.

Mais perfonne n'a jamais voulu lui rendre ce bon offi-
ce. Tant s’en faut, tout le monde J'a receu avec tant
d’applandiflement & d’approbation , que de fon vivant
une infinité de perfonnes de qualité & de merite luien
font venus faire leuts complimens & conjoitiffances. Et
depuis fa mort, jai receu moi-méme de toutes parts.
tant de témoignages de I'eftime que chacun en fait, &
en reqois encorctous les jours, qu'onpeut direqu’il n'y
a gucrcs’dc Livredece geare , qui foit fi univerfellement
approuve. .

Au refte, on ne fcauroit gueres apporter de meilleur
témoignage de certeeltime generale que chacun en fait,,
que de vour qu’il a déjaéié ici imprimé€ pour la quatrié-
me fois ; quenos Libraires tichent partout de le contre-
faire; que dans les pais ¢trangersil s'imprime publique-
ment; & Hue déja on I'a traduit en plufienrs Langues.
Nos Profefleurs méme ne font point de ferupule d'en ti-

e
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rer unc partic de leurs plus belles démonttrations 5 de
Pindiquer 3 leurs Ecoliers comme un des meilleurs Li-
vies qui ait paru depuis long-temps fur une femblable
matiere ; & d’en faire un des principaux ornemens de
lear Cabinet & Bibliotheque.

Cc{’cndant » nonobftant cette generale & univerfelle
;ppro ation , comme la Science & la Vertuengendrent
ouvent I'Envie & la jaloufic , il s’eft trouvé des perfon-
nes affez indifcrettes , ou pliede affez malicieufes,
pour faire courir de mauvais bruits, & de I’ Auteur &
defonLivre. Deceluni-ci, ayant eul’effronterie & I'im-
pudence d’éerire contre la veritd, quela do&rine qu'il
contient avoit été trouvée fidangereufe & fi mauvaife,
quion 'avoit fait briiler par la maind'un Bourreau ; Eri
I'égard deAutcur , certains Efprits mal faits & empor-
tez , ont eu pour lui fi peu de refpet & deretenué, -
qu'ils n'ont pas feint, en prefence de Monfieur de
Blampignon Docteur de Sorbonne, Curé de faint Me-
deric fon Pafteur, de rendre fa Foi fufpede, & dec le
traiter d"Hérétique » au fujet du plus (aint & da plus au-
gufte de nos Myfteres, 'accufant de ne pas croire fa
Tranflubftantiation. Ce qui fit que Monfieur de Blampi-

non, qui d'ailleurs éroit affuré de la Foi de Monfieur
%\ohault » pours'étre plufieurs fois entretenu avec lui fur
ce Myftere, (e crut obligé, lorfqu'il lui porta le faint Via-
sique, pour avoir des Témoins qui puflent comme lui ré-
pondre de faFoi, delinterrogeren prefence & toutela
Compagnie qui affifta  cette pieufe & trifte ceremonie ,
fur les principaux Articles de ndtre Croyance, & entr’au-
tres {ur celui dela Tranflubftantiation ; lui demandant
publiquement , s'il ne croyoit pas cette converfion mi-
saculeufe qui fe fait en ce Sacrement , de toute la fubftan-
ce du pain en la fubftance du Corps. & detoute cel-
ledu vin en lafubflance du Sang de Notre Seigneur Je-
sus-CHRIsT, que L'Eglife appelle Tranflubftantiation.
Aquot Monficur Rohault répondit : qu'i la verité il éroic
un trés-grand pécheur, mais qu'il n'avoit jamais douté
tout cc que Ia Foi nous enfeigne, & particuliere-
ment
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nent touchant ce Myflere ;- qu'il pouvoit fe reflouve-
nir des entretiens qu'ils avoient eus autrefoisld-defTus
enfemble; & qu'il n’ignoroit pas quelle droit fur cela
faFoi: mais qu'il voyoir bien que [a demandequ’il lui
faifoit, nevenoit que des mauvais difcours qu’on lui
avoit tenus de lui fur ce point. Dequoi il s’éronnoit
d'autant plus, que fi ce reproche, de ne pascroire la
Tranflub{tantiation, pouvoit tomber fur quelqu‘un, c’¢-
toit moins fur lui que fur beaucoup d'autres; puis que
felon fes Principes mémes , la Tranflubftantiation roit
tellement renfgrmc‘c dans ce Myftere, que s'il n’y en
avoit point » il feroit impoflible quele Corpsde JEs v s-
Curisr yfit, ni par confequent Jisus-CHRIsT
méme. Mais qu'il confefloie avec toute!Eglife, qu’il
y avoit en ce Myftere une veritable Tranflubftantiation
dupain au Corps, & du vinau Sangde Notre Seigneur
Yesus-Curist; & quecét Articlede notreFoi, faifoit
undes Articles de fa Croyance. Certe réponfede Mon-
fieur Rohault, ou plitét cette profeflion publique de fa
Foi, contenta fort Monfieur de Blampignon ; tant par-
ce quele falut de fon Parroiffien lui éroit cher , que parce
qu'il étoit bien aife d’avoir des Témoins qui, comme
lui, euflent dequei pouvoir confondre ou détromper
ceux qu'ils pourroient encore 4 I'avenir entendre mal
parler de Ju touchant ce Myftere. Ercequ'il avoit pré-
ven lui arriva ainfi qu'il I'avoit penfé ; car désle méme
jour, il fencontra un de ccs Médifans, ou du moins un
de ceux que d’autresavoient (¢duit par leurs calomnies ;
lequel ayant appris qu'il avoit porté le faint Viatique &
Monfieur Rohault , ne manqua pas de lui en faire repro-
che, & de luidire, qu’il s’éronnoit fort , qu'un homme
dclaird comme lui, e fiir tellementlaiflé {urprendre &
abufer, que d’avoir adminiftré ce Sacremient d une per-
fonne qui ne croyoit pas la préfence réelle du Corps de
Jesus-CHR1sT au faint Sacrement; puis qu'il ne
croyoit pas la Tranflubftantiation. A quoi il fur aifé 3
Monfieur de Blampignon de répondre, qu'il auroit fore
fouhaité de l'avoir eu lui-méme , iln"y avoit qu'un mo-
ment,
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ment , pour Témoin de la Foi de Monfieur Rohault
touchant ce Myftere ; qu'il ne doutoit point qu'il n’efit
¢é bien joyeux, & mémes fort édifié, deluientendre
faire li»J’cﬂ'us fa confeflion de Foi, laquelle il luiavoit
fait faire publiquement, avant que de lui adminiftrerle
faint Viatique. Que fans doute celal'auroit détrompé,
& l'auroit obligé en méme temps de détromper ceux
qui pouvoient lui avoir infpiré ces mauvais fentimens.
Aurefte, ce quejedisici, n’eft pas un conte fait 4 plai-
fir; c'eft une verité, dont ileftaifé 3 un chacun des’¢-
claircir; puis que Monfieur de Blampignon eft encore
vivant; lequel ne refufera pas de le certifier, fi l'on veus
fedonner la peine de scn aller informer 4 lui.
is donc que Monfieur Rohaultn‘a trouvé jufques-
il que des Approbateurs de fes Ouvrages; & queceux
quiont of¢ mal parler de lui & de fonLivre, ontétére- -
connus pour des injuftes Calomniateurs : ce neft pas
fans raifon ni fondement, que j'ai dit au commence-
ment de cette Préface, qu'un Livre qui porte {on nom,
nepeur que donner la penfée de quelque grand Ouvra-
g¢» quand d'ailleurs on ne s’en explique point. Cleft
zourquoi yai mis pour Titre d ce Recueil , Oewvres poff-
umes de Mor;ﬁeur Rehanit , pour exciter par-la lacu-
riofité de plufieurs, les attirer chez le Libraire, & les
obliger par ce moyen dele feiiilleter d’un bour 4 I'autre ,
pour voir cc.qu’ir contient, la maniere dontleschofes
ylont traitées, & la difference qu'il y aentrece Livre
& les autres qui traitent de femblables maticres ; car je
m’affure qu'il y en aura peu , quiaprés'avoir veu, s'en
fetournent les mains vuides. . :
Comme Monfieur Rohault n’eft pas le feul de qui Fon
atenu de mauvais difcours, & rendu la Foi fufpecte;
mais qu’il y en a eu d'affezimprudens & indifcrets, que
decondamner hardiment, & par desLivres publics, la
do&rine de Monfieur Des-cartes, comme contraire a Ja
Foi, & conforme aux Erreurs de Calvin: I'on ne doit
pas trouver mauvais, fi-dyant été misaurang & dlaté-
tedes Cartelfiens, pour lever le fcandale & les mauvais
* ¥ fOllP'
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foupgons que cela 2 pit faire naitre dans I'Efpric de
juclques—uns\, touchant leur Foi & leur dorine , je

1S 1C12

Premierement , pour ee qui regarde leur Religion ,
Quegraces a Dieu ils font fort bons Catholiques ; qu'ils
ne chancelent poinm dans leur Foi; qu'ilsont pour I'E-
glife, & pour les Décifions des Conciles, toute la fo-
miflion que I'on fcauroit. defirer des Fidéles les plus zé-
lez & les plus fimples; qu'ils n'examinent jamais les

_veritez de la Foi par leurs Principes, comme pour ju-
ger ce quiils doivent croire ou ne pas croire ; mais qu'au
contraire, ils s"affurent & fc confirment dans leurs Princi-
pes » parce qu’ils voyent qu’ils font plus conformes anx

-Atticles de notre Foi, aux Décifions des Concil u
fentiment des Peres, A la Tradition, & ila veritable
Théologic, que ne lefont ceux qui font communément
zeceus; ce qu'il ne leur feroit pas fort difficile de verifier ,
fi on vouloit leur permetere d'en faire la preuve.

Ec pour ce qui regarde leur "do&rine, je croipouvoir
dire que ceux qui ['ont publitlluement déerice, nel'ont
jamais bien entendu€ ; qu'ils leur attribuent cent abfur.
ditez dont ils ne demeurent pas d'accord , & qu'ilsles
font parler tout autrement qu'ils ne penfent. Cars'ils
en avoient fe moins du monde de connoiffance, bien
loin de les blimer , & d’inve&iver, comme ils font, con-
tr'eux, ils fe rendroientipeut-étre 4 leur {entiment, &
feroient les premiers 4 approuver la maniere avec la-

uelle ils s'expliquent furle Myftere dontils’agic, &
lant ils veulent ‘}cux faire un crime ; Jaquelle maniere
n’eft nullement celle qu'ils combattent , & qu'ils re-~
r&ient de cent exrravagances, quilarendentfans doute
fortridicule. Mais en veritd, il me femble que ceux
nu’'ils attaquent ainfi, ant donné d’affez bonnes mar-
ques de la jufteffe de leur Efprir, pourneleur pasarteri-
byer des vifions & des chimeses fi hors de fens & de
comprchenfion.

Auffi, bien loin decela, Pexplication que Monficur
Def-cartes donne lui-méme iscMyﬁcm;x&ﬁmmr‘e‘ué
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& fi fimple, & avec cela fi conforme i ce que la Foi
nous enfeigne, au fentiment des Peres, & aux Déci-
fions des Conciles ; & réfout ficlairement les plus gran-
des difficultez qui s’y rencontrent : que tout Myftere de
Foi qu'ileft, Ia Raifon n'en eft pointchoquée, & ne
trouve rien qui I'effarouche. Enforte qu'il {eroit peut-
étre dubien de'Eglife, qu'elle fir fericufement exami-
née par ceux qui ont I'authorit¢ en main, & qui ont
droit d’en juger. Car fi une fois elle éroit recent , il fe-
roit impoflible que toutes les Héréfies ne tombaffent
par-terre; & qu'il plit y avoir d'autre Croyance tou-
chant ce Myftere , quecelle de I'Eglife Catholique,
Apoftolique & Romaine, Deforte que nil'Impanation
des Lutheriens, ni la Figure des Calviniftes, ni toute
autreHéréfie quece puifle éere, ne pourroit réfifterdla
force & 4 la clarté de certe explication.

Cependant pour faire voir par quelque exemple, que
cen’elt pas temerairement qu'ils avancentces chofes 5 &

ue des Principes dontils {e fervent, I'on en peut tirer
gcs confequences fort juftes pour nous fortifier dansla
Foi, & pour la conduite & le réglement de nos meeurs 5
& qu'au contraire, deceux de ces faifeurs de Livres, on
en peut tirer de tout oppofées ; prenons pour exemple ce
ce qui les effarouche le plus , & qui les fai tant crier con-
tre Monfieur Def-cartes & {a dodrine

S'il eft vrai, comme Menficur Def-cartes le prétend »
quel'effence delaMatiere, ouduCorps, confifte dans
Pérendut en longeur, largeur & profondeur : il n’'eft pas
difficile de comprendre que I’Ame de 'Homme, ouce
Principe intericur qui eft en lui capable de penfer, eft
une Subftance diftincte du Corps. Car il cft vifible que
P’Etendué , de quelque maniere qu’on la congoive tail~
lée & remude, ne peutjamais ni raifonner , ni vouloir »
ni méme fentir, Ainfi, cequiecften nous qui penfe, cft
neceffairement une Subftance diftinguée du Corps.

Les connoiffances, les volontez, les fentimens a&uels ,
font actucllement des manieres d'étre de quelque Sub-
ftance. Or toutesles d.iviﬁon: quiarrivent i la Matiere »

. . ¥ 2 ou
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ouil'Etendué , ne produifent en elle que des figures ; &
‘tous fes mouvemens , ne produifent autre chofe que des
rappottsdediftance ; I'Etendué n’eft pas capable d’autres
modifications. Donc notre pen(¥e, notre defir , nos fen-
timens de plaifir & de douleur, font des manieresd'étre
d'une Subftance qui n’eft point Corps. Donc’Ame de
F'Homme eft diftinguée du Corps. Etcela pof€, voici
de quelle maniere l'on peut démontrer qu'elle eftim-
mortelle.

Jamaisaucune Subftance ne s’aneantit par les forces or-
dinaircsde la Nature ; car comme la Nature ne peut faire

uclque chofe de rien , auffi ne peut-elle réduire quelque
€hofe i rien.

Les manieres des Eftres peuvent s’aneantir ; par exem-
ple, larondeur d’un Corps fc peut détruire; car ce qui
cft rond peut devenir quarré. Mais cette rondeur n'eft
pasun Eftre,, une Chofe, unc Subftance ; cen’eft qu’un
rapport d’égalitd, dans la diftancequi eft entre les par-
ties qui terminent ce Corps , & celle qui en eft le Centre,
Aing ce rapport changeant , la rondeur n’eft plus ; mais
1a Subftance ne peut étre réduice a rien.

Or par les raifons que je viens de dire, PAmen'eft
point une maniere d'ctre du Corps; Donc elle eft im-
mortelle. Et quoi que ndtre Corps fe diflolve en une in-
finité de parties de differente nature,, & quela conftruc-
tion de fes organes fe rompe : I'Ame ne confiftant point
dans cette conftru@ion, ni dansauecune autre modifica-
tion de la Mariere, il eft dvident que la diffolution, ni
mémes I'anéantiffement de la Subftance du Corps hu-
main ( fuppofé que cét anéantiflement fiir veritable )
ne peut anzmtir ta Subftance de notre Ame.

Voici encore une autre preuve de l'immortalité de
¥ Ame fondée {ur le méme Principe.

- Quoi que le Corps humain ne puiffe éere réduit A rien,
4 caufe que c’eft une Subftance , 1l peut neanmoins mou-
rir, & toutes fes partics (e peuventdiffoudre , parce que
¥ Etendué fe peut divifer. Or I'Ame ¢rant une Subftan-
ce diftingude de I'Etendu€ , clle ne peut étre divifée ; car
: on
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‘on ne {gauroitdivifer une penfée , un defir , un fentimene
dc douleur & de phaifir, de méme que I'on peut divifer
un Quarréendeux ouen quatre Triangles. Donc la Sub-
ftance de I'Ame eftindiffoluble, incorruprible, & par
conf{equent immortelle ; parce qu'elle n'a point d'¢-
tendué.

Voild de veritables démonftrations , qui convainquent
I’Efprit de tout homme qui veur €tre arcentif; & aux-
quelles il faut fe rendre, ou renoncer 4 la Raifon.

Mais fi , comme le prétendent ces Auteurs incone

nus, V'eflencedu Corps confifte dans quelqu’autre chofe
qucdans I'Etendug : comment convaincront ils les liber-
tins, que ndtre Ame n’eft ni materielle ni mortelle ?
Ils leur fofitiendront , que ce quelqu’autre chofe, en quot
ilsdifent que confifte I'eflence du Corps, eft capablede
penfer; & quela Subftance qui penfe, eftlameme que
celle qui eft ¢tendué. Ques'ilsleur nient, ils leur ferone
voir que c’eft fans raifon ; puis que felon leur Principe,
le Corps éeant autre chofe quedel’Etendué, ils n'ont
point d'idée diftinGe de ce quece peut étre; & qu'ainfi
1ls ne peuvent {cavoir , {i cetee chofe inconnu€ n'et point
capable de penfer. Ceux qui ont tant {oit peude difcerne-
ment , peuvent voir aifément les dangereufes confe-
quences qui fe peuvent tirer deld.

C’eft pourquoi ceux quifontun crimed nos Philofo-
phes, dece quils démontrent que I'Etendué n'eft poine
une manicrc%‘étrc » mais I'effence méme du Corps, ou
de la Matiere, devroient penfer aux facheufes confe-
quences qu’on peut tirer de leurs Principes ; & ne pasren-
verfer la principale , ou mémes la feule démongararion
que ’on peut avoir de la diftin@ion qui eftentre’Ame
& le Corps. Car enfin la diﬁin&ion%c ces deux Parties
de nous-mémes , prouvée par desiddes claires & diftine-
tes, comme l'ont fait nos Philolophes en pluficurs en-
droits , eft de toutes les Veritez celle qui eft la plus fécon-
de & la plus neceflaire, foit pour la Philofophie, foit
pour la Théologie, (oit auffi pour l2 Morale Chrétienne.

1l cft done bien important , lors qu'il s’agit de I'éra-

*¥ g blifle-
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bliffement de quelque Principe, de prendre gardedene
tien admettre quinc foit clair & IEfprit; c’eft la clareé
gui nous perfuade, qui nous convainc , & qui nousaffure

?uand un Principe eft clair, toutes lesconfequences le
comme les Veritez s’entretiennent toutes , & qu’elles ne
font point contraires les unes aux autres : I'on ne fgauroit
tirer de confequence contraire 4 la Religion, d'un Prin-
cipe qui eft évident. Mais lors qu'un %’rincipc n'eft pas
dvident, qu'il cft obfcur, qu'il ne porteaucuneidéede
foya 'Efprit, & qu'il a par confequent la vraye marque
de la faufleed : il n'y a.riende plus facile 4 ceux qui f¢a-
vent tant foit peuI'Artderaifonner, qued’entirer dés
confequences contraires 4 la Foi. Deforte ques’il éroit
permis de rendre {ufpee la Foi des autres hommes., pat
des confequences tirées des Principes dontils font per-
fuadez : commeil n'ya point d’homme qui ne fe trompe
en quelque chofe , & qui ne prenne pour vraice qui ne
Left pas, il n’y en a point aufli que I'on nepiit traiter
d'Heréuique. Er ainfi, ceft ouvrir la porte 4 uneinfi-
nité de querelles & dedifputes , quedelaifler aux hom-
mes laliberté de reridre fufpedte laFoi de ceux qui en ma-
tiere de Philofophie ne font pas de leur fentiment. Auffi
je ne puis comprendre , comment fur des confequences
que l'on defavoiie , on fe plair de faire paffer pour
Hérériques, des perfonnes qui font trés-fotimifes &
VEglife, & toutes [es Décifions.

Chacun fcait que I'on doir diftinguer la Théologie
dravecla PhiTofo;‘hie; les Articles denbtre Foi, d'avec
les Opinions des hommes ; les Veritez que Dien apprend
atous les Chrétiens par une authorité vifible, deccelles
qu'il ne découvre qu'a quelques perfonues en récompen-
fe de leur attention & deleur travail, . Des chofes qui dé-
pendent de Principes i differens, ne doivent pas fans
doute étre confondugs. L'on ne doute point aufli qu’il

ne faille faire fervir les Sciences humaines d la Religion ,.

chacun en demcuredaccord ; mais celafe doit faire dans
un

ela Venté ; fanscelal’on ne peut s'affurer de rien, Mais,

ont aufli; 'onen voit aifément la fuite & la liaifon. Et-
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un Efprit de paix & decharité, fansfe condamner les
uns les autres, ramt que I'on convient des Verirezque
I'Eglifea ddcidées ; car c'eftainfique la Verité fe décou-
vira, & qu'ajolitant de nouvelles découvertes 4 celles
des Anciens , toutes les Scictices fe perfetionnerontde
plusen plus.

Mais I'Imagination de la plus-part des hommes ne
s'accommeode pas des nouvelles découvertes. La nouve-
auté des fentimens , méme les plusavantageux i laRe-
ligion, les effraye; &ilsfe famiriari(én: facilement aves
lesPrincipes les plus faux , & les plus obfcurs, pourveu
que quelque Ancien les aitavancez. Et lors qu'ils fe {fony
ainfi familiarifez avec'ces Principes, quelqu'obfcuts qu'ils
foient, ils les trouvent évidens, & lesregardentcom= -

- mewés-utiles, quoi %u’ils foient tréds-dangereux. llss’ac=
A

coltument méme fibien, 4 dire & i éeouter cequ'ils ne
congoivent point , & 4 fe défaire d'unedifficuleéréelle

ar une dirﬁn&ion imaginaire , qu'ils demeurent tofi-
Jours trés-facisfairs de leurs faufles idées , & ne fau-
roient méme {oufftir qu'on leur parle un langage qui foit
clair & diftin&: Semblables en cela 4 ces perfonnes qui
forrant:d*an lieu obfcur, apprehendent la Lumicre, & ne
ﬂ:uvent la fupporter, s‘imagipant qu’on les avcuglc-',

ts méme que l'on tichededifliper les tenebres qui les
environnent.

Ainfi, quoi que Monficur Rohaule ait fait voir plu~
fieurs fois:gns fes Conferences publiques , par pluficury
juftes raifonnemens & confequenccs, qu'il eft dange-
reux de folitenir, par exemple, que les beftesont une
Ame plus noble quele Corps : cependant, comme cette
opinion eft ancienne, & que la plus-part des hommes
font accofitumez 4 lacroire ; & que celle qui Iui ¢ftcon=
traire , & qui ne les fait confiderer que comme des Ma-
chines, ale caractere delanouveauté : ceux qui jugent
dela dureré desopinions , pliitde par la frayeur & lafur-
rtife qu'elles produifent dans I'Imagination, que par
*évidence & la lumiere qu'elles répandent dansI'Efprit,
Q¢ manqueront pas de regarder cette opinion des Car-

** g tefiens,
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tefiens, comme dangereule; & ilscondamneront bien-

plaede ces Philofophes comme temeraires, qu'ils ne fe-
ront ceux-li mémes qui foaziennent que les beftes font
capables de raifonner. )

Dela vient , que fi dansune Compagnie , quelque per-
fonne un peu grave vient 2 dired’un ton {erieux , ou
plittot avec cér air que répand fur le vifige, I'Imagina-
tion , lors quelle’eft furprife & afirayce par quclque
chole d'extraordinaire : Eu verirc lesCartefrens font a’é-
tranges gens; sls [outiennent gue les beffes n'ont poine
d'dme : I'apprelierde fort gue biex-t:t 1ls n'en difent an-

tant de ! Homme. Cela feul fera {uffifant pour perfuader -

plufieurs perfonnes que cette opinion eft dangereufe ; il
n'y a pointde raifons qui puiflent empécher Fefier dece
dilcours fur les Imaginations foibles. Etfi par hazard il
ne [e trouve dans la Compagnie quelque Elprit vif &
enjoiié, qui en fafle voir le ridicule , & qui par unaic
fier & refolu,ne raflure la Compagniede la peur qu’on lui
aura faite : les Cartefiens auront beau fe tourmenter , ils
n'effacerontjamais par leurs raifonnemens, I'impreflion
qu’on aura donnce d’cux & deleur do@trine.

Cependant il n'y auroit rien de plus facile quede faire
voir ['extravagance de ce difcours ; iln'y auroit imple-
ment qu'd mettre la Définizion 4 laplacedu Défini. Cac
fi par exemple , quelqu’un difoit fericufement : Les Car-
2efiens font d'étranges gems s als difent que lesbefics ne
penfent ny ne fentent posnt : Papprekende fort gue bien-
20t 3ls n'en difent autant de nous; Certainement on f{e
mocqueroit d'une per{fonne qui avanceroit un tel dif-
cours ; & chacun jugeroit ailément que fon apprchen-
fion {eroit forr impertinente, & fort mal fendce. Car
que les beftes foient tout ce que I'on voudra, qu'clles
penfent ou qu'elles iie penfent point , qu’elles {entent ou
qu'elles ne fentent point : cela ne prouve & ne con-
clud rien i nétredgard, & n'empéche pas que nous ne
{oyons ce que nous fommes , & que chacun ne foit
convaincu de {apropre penfée, & de fon propre fenti-

e, , )
Mais
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Mais la plus-part des hommes ne font pas capables de
déméler Jes moindres équivoques; prinaipalement lors
que leur Imagination e?l cffrayée par I'idée de quelque
nouveauté qu'on reprefente comme dangereufe. Outre
quelair, & les manieres avec lefquelles on dit les cho-
fes, nous perfuadent fans peine, & fouvent méme avee
pliifir; mais la Verité ne fedécouvre point fans quel-
que agl;lication d'Efprit , dont plus de la moiti€ du mon-
deweft pas capable.

Mais je ne m’appergois pas que cetre Préfaceeft déjafi
longue,, que je crains mémes qu’elle ne (oit ennuyeufe ;
&ceperdant je n'ai encore rien dit de mon fujer, n’ayant
jfques ici parlé que du Titre qu'il porte. Cela pour-
tanenes'eft pas faie fans raifon ; car voyant quejen’a-
vois que fort peu de chofes 4 dire touchant lecorps de ce
Livee, qui neanmoins eft aflez gros , jaicruqu'ilne lui
falloit pas mertre une téte qui fui i toura faicdifpro-
portionnée. Etpour avoir de a matierc, je mefuisun
peu éendu fur leslolianges de ' Auteur 5 foir pour laiffer
ala Pofterité ce petit monurment de {2 gloire, foit pour
deffendre fa perfonne & fa doctrine des infultes de fes
Envieur, ,

Je vieus maintenant 4 mon fujet, dont je n'ai que deux
mots 3 dire.

Ce Livre n’eft autre chofe qu'un Recueil de pluficurs
differens Traitez de Mathématique , que Monfieur
Rohault avoit colitume d’enfeigner 4 ceux qui lui fai-
foient ' honneur de vouloir bien 1'avoir pour Maitre. 1l
R'cft pas neceflaire que je les défigne rous ici par leur
nom , puis que cela (e verraci-aprds par la Table. Je puis
dire {eulement ,- que bien que ces Traitez foient trés
commans , les chofes y font touchdes d'une maniere qui
n'eft pas commune. Car Monfieur Rohault avoit celade
particulier , que nes’érant jamais appliqué a beaucoup,
approfondir ces parties de Mathématiques s qui étant
d'une trop grande & trop profonde {péculation , & ab-
ftra@ion, font de peu d'ufage parmile monde , { quoi
que fans doute ce foient pourcant celles qui font davan-

tage
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tage paroftrela grandeur de I'Efpric humain, & jufques
ou peut aller {acapacité & fon drendu€ , } maiss'étant’
uniquement attaché 4 eelles qui entrent plus dansle com-
; mercedeshommes, & dont il eft prelque impoffiblede
fe pouvoir paffer: anffi s’étoit-il ¥rudié 3 les bien com-
prendre , & particulierement 4 trouver des manieres pro-
presa les faire bien concevoir aux autres. :

C'eft ce que je me promets que l'on reconnefrra facile-
mentici, parles expreflions fimples & propresdont il fe
fervoit pour les donner 4 entendre 3 fes Avditeurs. Auffi,

uoi que les divers Traitez qui font contenus dans ce
2ivrc, {oient dans les mains de pluficurs : neanmoins'on
trouvera bien de la difference entre ces mémes Traitez,
telsqu'ils fontici, & leurs copies, ou pour micux dire
leurs premicrs crayons. Car on ne les donme pasici fim-
plement comme il les donnoit lui-méme 4 fes Difoiples ,
mais comme il les leur expliquoit dans fes Legons parti~
culieres. Si bien que ceux qui voudront fe rendre tant.
foit peu attentifs, pourront aifément d’eux-mémes , &
fans autre Maitre que I'Efprit de Monfieur Rohault qui y
regne partout , entendre tout ce qui eft conteua dans ce'
gros Livre,

Yefpere aprés cela, quechacun trouvera que ce Livre
ne fera pas d'une mediocre utilité pour le Public; puis
que toutes fortes de perfonnes y pourront trouver dequoi
s'inftruire. Les jeunes Gcntils-ﬁzmmcs y pourront ap-
prendre les premiers Elemens de la Géometrie ; puis
pafler deld aux Fortifications y ou ils verrontles diffe-
rentes Manieres de fortifier les Places, tant regulieres
gu’irrcgulicrcs; lesavantagesqu’il y fant ménager, les

gards qu'il faut avoir 4 toutes leschofes du dedans & du
dehors ; ils verront , entre ces differentes Manieres,
quelles {ont les plus parfaites, en quot elles le font, pour-
quoi elles ne le font pas tofijours , & quand 'unedoit &cre
préferée a I'autre, Mais ils yapprendrontaufli, que la
maniere d'attaquer d’aujourd’huy: les grandes ruines
que font les Bombes , les Carcafles, & leCanon: & fur
sout que-la vigueur, & la generofité extraordinaire de
: nos
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nos Generaux , de nos Capitaines, & de nos Soldatss
fontqu'il n’y a plus de Places imprenables.

Ceux qui voudront fe donner au Negoce ou aux Affai-
res, &yagirengensde bien & d’honneur, y pourront
apprendre 4 bien tenir leurs Livres, & dreffer leurs-
Comptes ; & ne fe point laiffer tromper, & 4 ne point
auffi tromper les autres, par quelque erreur de caleul , ou
impréveut , ou malicieufe, Car cc n'eft pas d'aujourd’hui
quel'on fgait, que pour faire unc grande fortune , &
s'entichir aux dépens d’autrui, il ne faut voir les chofes
gu’idemi » & non pas voir fi clair. Une Confcience bien

clairée , eft un obftacle invincible & impénétrable au

Les Artifans pourront auffi par le moyen des Mécha-
niques, f¢ former eux-mémes 'Efprit, & {¢ rendreca-
pblesdebien exercer leurs Ares; & s’ilsontun peude
genie & d’induftrie, cela leur ouvrira Efprit pourin-
venter de nouvelles Machines, fabriquer de nouveaux
ggmmcm » & faciliter ainfi les moyens d’exccurer leurs

vrages.

Je n'ai plus qunne chofe i faire obferver, quieft,
jiayanf taché de mettre chaque Traité dans1'ordre &

s lexang ou il doit étre, il eft arrivé neanmoins que
ccluiqui devroit éere le premier, eft ici ledernier. De-
quoi je n'ai point d'autre raifon 4 rendre, finon que
comme c'étoit celui oi Monfieur Rohault s’étoit le
moins étendu & expliqué, & par confequent ou il avoit
Laiflé plus de chofes au foin de celui qui pourroit un jour
travailler 4 Ie mettre en érat de paroitre au jour , jel'ai
refervé pour le dernier, afin de me donner leloifir d'y
pouvoir bien penfer , tandis quon imprimeroit les au-~
tres Traitez. Mais il 0’y a rien de plus facile, que de
paffer pardeffuss les autres, &de lire ce Traité-1d le pre-
mier,

§ije ne m’étois point déja trop érendu , ge pourrois ici
faire remarquer les grands avantages que I'on peuttirer
wes Mathématiques, & particulierement de la Géome-
tic ;- C'éeoit mémes le premicr deflein que je m’érois

pro-
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propolé, afin de donner quelque étendut a cette Preéfa-
<c, & me fournirde la matiere dequoi pouvoir propor-
tionner la téte de ce Livre avecle refte du corps. Mais .
ayant depuis confideré qu'il étoitimportant de difculper
Monfieur Rohault, & moi aveclui, des reproehes qui

nous €toient faits par ceux qui fe donnoient fa liberté de
rendre publiquement fufpeéte la Foidu Maltre & des

Difciples, par les mauvaifes confequences qu'ils tiroient

de leurs Principes : cela m'a fair changer de deflein, &

m’a dc’tcrmim:P a celui quejai pris. Si j’y ai bien ou mal

reiiffi,_je laiffe & chacun d en juger. Maisau moins je

puis affurer avec fincerité » que ce n’eft que le defir de

deffendre la Verité,, & de repoufler la Calomnie , en fai-

fant connotere la pureté de leur Foi & de leur Do&trine ,

qui me ['a faitencreprendre.



AVERTISSEMENT

Sur cctte
Nouvelle Edition.

N pourroit fe difpenfer de rendre compte
ics des changemens que Uon aapportez
Y, dans cette Nouvelle Edition, &5l [uffi-
) roit de n’avoir vien changé que bien &
propos. Car il n’cn eft pas des Mathéma-
tiques , comme des Matieres de Morale = dans celles-ci,
les droits d’un Autheur font inviolables, &' Pon nofe
toucher ni 4 fes penfées , ni 4 fes expreffions 3 aulien
que dans celles-la, Pévidence qui les accompagne toii-
Jours , & Pinteveft de la Veriré , ne permessens pas de
copier des fautes. D’aslleurs, comme le principal bus
wedost avosr un Auteur en trastant des Sciences , &'
urtout des Mathématiques , eft de les illuftrer autane
qu'il luy eft poffible, &5 den faciliter Pufage , puss qu’sl
eft fiumiverfel dans tous les Arts . il doit prendre en bon-
nepart la cenfure de caux qus [e pr;pofem laméme fin.
Ceft auffi par ce [eul motif,” de rendre cée Ouvrage plus
utile au Pablic , qu'on en aéclaireids corrigé plufieurs
endrojts , qui étosent un fcu neglizez s en quoi I'om n’a
vien fait qu’ avec P approbation d'un Mathematicien du
premier ordre, & qui n’eft pasmoins connu en France
qu'en Hollande. On reconnoit cependant, avec tout le
monde , le mevitediftinzué de fen Mr. Robanlt , & 'on
n'a garde de refufer a (a memuvire lajuftice quiluieft
deut. Ainfi Pon confidere [es Qeuvres Pofthumes , com=
e pluficurs Trastez détachez, qu'il wavoit compofez
que pour fom ufage particulier , &5 auxquels il n’avoit

basmu laderniere main. .
Mass pour fatisfaire en partie la curiofité de cenx qui
wau~




n’anront pas la premiere Edition de ce Livre , & qui fou—
haiteroient pourtant de woir les endroits qu’om a retou~
chez, enwvoici quelques-uns des plus cunfiderables.

Tomel.Faz. 355./.13. Orilefltdremarquer &e.
Dans la premiere Edition, ilya: Or il eft 2 remar-
quer, -que quand cequirefte, excede yooco, on
ajolite une unité dans les Tables. Ceft unc faure ;
car pour fgavorr fi Pon doit ajotirer PUnité , il me faue
pas comparer ce qus refte, 4 0000, man [eulement
4 laRacine trouvée. On acorrigé lamime faute dans le
Calcul du Coté du Decagone , pag. 367.

Tome I1. pag. 109 [. 24. en multipliant &c. Dans
la premieve Edstion, slya: en multiptiant MC par

K, &leProduit parletiers de la profondeur du
Foflé. CeCalcul fuppofe faufemens que les deux Py=
ramides ont pour Bafes les Triangles CMK, CLK 3
au lseu que ce font les Reftangles de CM & CL par la
profmdeur du Foffé ;5 ce qu’sl eft important devemar-
quer. On a corrigé laméme faute dans le Toifé du Talus

duRempart, pag.114.lig.9. & 10.

Pag.125.1. 6. A quoil’on peut encore &c. Danr

" lapremiere Edition, ilya: A quoil’on peut encore

ajofiter lePlan incliné, & la Superficic plane, ou
le Traifheau. On a deé certe Superficie plane (  Au-~
teur a4 wvoulu dire , Superficie Horizontale ) o ce
Traifneau, parce que cen’eft pas une Machine fimple.

Pag. 454.1. 16. il ne faut que divifer &c. Dans ls
emiere Edstion , ily a: il ne faut que divifer le Nu-
merateur de la Fra&ioni divifer, oudu Dividen-
de, par Ic Numerateur de I'autre ; & donner au
Quotient le Dénominateur commun. Ainfi pour di-
vifer § par$, il nefautquedivifer 8 par 2, le Quo-
ueng



tient fera 4 , & donner au Quotient le Dénomina-
teur commun ,ce quifera$. A4 quos bon ce Dénomi-
nateur commun? ¢’¢ft une faute ; le Quotient eft 4, 48
non pas-f. " ' ' ' '

Enfinon donne avis, que le Profil qui [e trouve dans
les pazes 69 & 70 dull. Tome, weft pasexait. Car
premievement la lavgeur CD de PE[planade ne répond
p#s 4 la confrullion, ayant 10 Toz_’{f;:, au lieu de 8.
Deplus, lalectre R [ere 4 marquer deux points diffe-
rens , qui font fiproches Pun de Pautre, qu’ils e cone
Jondentenun: pour corriger ce défaue , il aurost fallu
aggrandir tellement 14 Figure, qu’ellen’auroit piiteniy,
dans la Page; onprie le Lefeur de fuppléer a cela.

Fautes a corriger.

Page 167. lighe 23. parla 24. lifez , parlaas.,

P:g 242. l.gx I. x:m tiple CD, /sf. mu\ltiple&c CD,
Pag. 262. L. penule. fera AC, /4 ferad AC,

Pag. 305. 1. 16. que & AF /if. que AF

Pag 327.l.15. aCF./4fiCE.

Pag. 336.L. 3. aufliau /sf. anflifemblableay

1
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N ne peut pasdouter qu'il n’y aitdes
Eftres érendus en longuzur, fargeur,
) & profondeur ; Etc’elt cequ'on ap- -
5 pelle Corps ou Solide;
y Encxaminanten particulierunde -
ces Corps, comme celui qui eftici
feprefenté , qui reflemble 3 un dé
4 joiier, il eft cerrain que 'ony
- reconnoit un Deflus , un Deflous,
- m Devant, un Derriere, & des
Cotez, \
Puis ne confiderant que Ie Deffus
Tome I, . ’ A

!
i
|
f
!
'
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dece Corps, on peut aflurer, fans craindre de fe.
tromper , qu'il ade lalongueur & de lalargeur , &

~ point du tout de profondeur ; Ecceftce qu'on ap-
" pelle Superficie ou Surface. '
Enfuite, confiderant 'une des extremitez de cet-

. te fuperficie , I'on n'y remarque que de lalongueur,
- fans largeur ni profondeur 5 Ecc'eft ce qu'onappele

Ieune Ligne.

Enfin, confiderant I'extremité de I'une de ces
lignes, on reconnoic que c’eft une chofe quina
n1 longueur,- ni largeur, ni profondeur; Etc'eft
cequonapyelle v Poins. : ‘

Ainfi, leftindubirable qu'ily a des Superficies
desLignes, & desPoints; maisil eft certain aufli

ue c'eft feulement par 1a penfée que les Points font

cparez desLignes, lesLignes des Superficies, &

les Superficies des Corps , ou Selides; Ce qu'il

_ fuffic de remarquer ici pour éeablir le fondement &
laverité des définidons fuivantes. | S

Mais auparavant, come danstes Seiences dont
nous avons 4 traiter, on ne doit rien avancer qui
ne foit clair §I'Efprit; & quine {oit fondé en preu-
ves , & que [ouvent pour la preuve des Propofinons
qu’onexamiae, on fefeit de Definitions, deDe-
mandes , . d’Axiomes, de Theoremes, de Proble-
mes, dc Lemmes, & deCorollaires ; il eflt bon.
d'expliquer ici ce que 'on entend par ces termes.

Deiinition, eft une explication chire & précife
de la fignification des mots, ou des chofes que les
mos fignifient. :

Demande, eft une propofition, qui érant claire
& certaine , cft fuppofcc vraye , pour n'éire pas
obligé de la deman:rer. ,

Axiome, eft une propofition fi évidenz€ d'clle-
méime, quel’Efpritn’en peut douter, & qui pour
cela n’a pas befoin de preuve,

Theoreme , eft une propofition qui contient
quelque proprieté d démonurer. $

ro-

| i e
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Probleme , cft une ‘yropoﬁtion qui contient
preuve de quelque chofe qui éeoit 4 faire, on 4 trou-
ver.

Lemme , cft une propofition qui n'eft mifeau
liewoi elle eft, que pour fervir de preuve i d'au-
tresqui fuivent.

Corollaire , eft unc propofition qui fuit d'une
autre qu'on vient de prouver. ‘

DEFINITIONXS.

1. Un Point, eftcequi n'a pi longueunr, nilar-
geur , ni profondeur ; & qui par confequent n'a
ni étendué , ni partigs.
2. UneLigne, eftune Ecendué enlongueur, fans:
largeur ni profondeur.
3. Lesextremitez d'une Ligne, fontles points qui
Laterminent. ;. : .
4. Une Ligne droite, eft une Ligne quia toutes
fesparties également pofées entre fes extremitczg
enforte que I'unc ne s’éléve & nc s'abaifle point
plus que "autre.

Par exemple, la Ligne ABeft A
unc Ligne droite, parce qu'ellea ___.E
toutes {es parties tellement pofées entre fes extremi-~
tezA, & B, quepasuncn’eft plusélevée, nyplus
abaiffée quelautre. oo :
§ Unc‘kignc courbe , &ft une Ligne qui na pas
toutes fes parties également poféesentre fes extre-
mitez, - - h

Parexemple , la Ligne CD eft une Ligne courbe 3
Farcc qu'elle a quelques-unes de

esparties, commeE , & F-, qui E
ne font pas également poféesen- D F C
tre {es extremitez, & dont l'une R

s’éléve ou s'abaiffe plus que I'auere. :

6. Une Superficie, ou Surface, ¢ft une Etendu€ .

ch longucur & largeur, fans profondeur.
A2 Par
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Par cxemple, I'Etendut quiclt 5 o
-renfermée entreles Lignes AB, BC, =—
CD, & DA, cft une Superficic,
: E‘arcc qu'cllea de Ia longucur & de
largenr , & qu'clle n'a point de D C
profondeur.
~7. Les extremitez d'uneSuperficie, fontleslignes
dont elle eft bornée. . :
8. Une Supetficie planc, ocuun Plan, eftuneSu-
perficic quia routes {es parties également pofées en-
tre fes extremitez ; en forte que l'une nes’éléve &
‘ne s'abaiffe poine plus que 'aucre , comme iei
ABCD. . :
9. Une Superficie courbe, eft une Superficie qui
n'a pas toutes fes parries également pofces eatse fes
cxtremitez; & dont L'unc s'¢ééve ou s'abaifle plus
que l'auere.”
10. Une Superficie convexe , eflt une Supeificie
ceurbe, confiderée du coté quielle s'cléve, .
#11. Une Superficie concave , eft une Superficie
courbe, confiderée du. cdté qu'elle s’enfonce ou
s'abaiffe.
Ainfi, la Supetficie d'un Glcbe eft une Superfi-
cic coutbe ; laquelle comfiderde par ie dehors cft
-convexe , & canfiderée par le dedans cft concave. :
.12, DesLignes paralieles, font des ligres droites
qui {ont fur un meéme. plan, & qui étant prolon-
: gées de'part & d'antre { I'infiny , :ne fe-rencontrent
jamais, & (et rotjours également diftanees.
Pat cxemple, les ligncs AB,
CD, font paralleles ; parce qu'el-- A B
les ont fur un méme plan , &
u'érant prolongées de part & A 1
'g‘auxrc i l!’inﬁny% elles ncPl'c ren- C D
contreront jamais, & f{eront tobjours également
diftantes.
' ‘xi;. Le Terme, eft 'extremité de quelque Gras-
eur, ‘

14. Une
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14 Une Figure, eft cc qui eft-environné deter-
mes. s .
15. UnCercle, eft unefigure plane, bornée d'u-.
nefenle ligne coutbe , *qu'on nomme Circonferen-
t¢, au dedans de laquelle il y.2 nnpoinc, qu'on
nomme Cengrey duquel: ouges les ;Egncs droites
menées 4 la circonference font égalesenti’elles, .
Par exemple , la Figure . "7 - .
ACE cft un Ceicle ; parcé que . C..
ceft une I-‘iﬁuré plabe’, qui -

eft bornée dune fevle ligne

qu'ay dedans il y 2 un’poirt:t, ]
af(avoir F ,.duque} tolages los -
lignes droiré$ ,"comrohucf FA, A
EC, FE, qui font mcslg'cs 3.

lacirconferencé , font égales entr'ellés. -
16. Le Diametre d'an Cercle, eft une ligne droite

| Txipaﬂ'c le centre, & qui f& termine de part &
©odal RN :

utred lacirconference,
- Par.exemple), au Cen- Lo !
¢le ADBE,, lalign¢droi-
1 AB, eftundidmerrey . -
parce qu'elle paffe parle :
centre C, & que fesex- A B
temitez A, & B, feter-
minent de part & d'dutre
alacirconference. . . ) i .
17. Un Arc de Cercle, - D ot
et une parrie de la circonference d'un Cercle ', com-
me BE. - ' s o
Silacirconferene® d'un Cercle eft divifée en 360°
pattics ¢gales , chacune deces parties s'appelle De-
gr¢, dontla 6o, partic s'appelie Minute, &c. '
18, Un Demi-Cercle ' eft-une figure comprife du
diametre dn Cercle s & de la moitié de la citcon-
ference, comme AEB. . ©os
19. Un Angles cft'inclinaifon de deux lignes qui
L. A3 fe -



“deux lignes S
- 23. Un Angle curviligne, cft un Angle compris

¢ ELEMENS D'EUCLIDE.
{e rencontrent en un point non direGement ; on
pour micux dire, c’eft 'efpace qui eft compris enere
deux lignes ainfi inclindes. o

* Aint - les lignes:BA'y CA-, qui’font inclinées
T'une vers 1'autre,- & quife rencontrent non direc-
t::lclnt au point A’ forment ce quon appelle uw

e. = e L L o, O B

:.o.g Les Cotez d’un

Angle , font les . A {A A

es qui forment
An%:. P ‘
a1. {LaPojinte, oule - -
Somx'n;{l d'in An- Y A s . N E
ey eft le poine oi ‘. 'n : .
g rcncoﬂt!;cﬁt- des B C ‘B C : Bc
deux Cotez del’ Angle. o .
L'on défigue quelquefois un Angle par une feule

lettres que 'on ‘met au fommet 5 & quclquefois. -

partrois, & alors celle qui marque le fommer fe
doit mettreau milicu. Ainfi pour défigner par trois
{cttrcsl l'éin eA, I'ondit-t'Angle BAC, oubien
"Angle o - . )
2. %n Anﬂ;
ites.
de deux lignes courbes.
24. Un Angle mixte, eftun Angle compris d'une
ligne droite & d’une ligne courbe ; comme on peue.
voir enla figure precedente, - .
. Comme ﬁnglc rectiligne <ft d’un plus
ufage que lesdeuxairres, c’eft de lui quel'on en-
tc:§:1 patler ci-aprés, lors qu'on parlera fimple-
mentd’un Angle, fansen défigner I'efpece.
2. La Quantité ou la Grandeur d'un Angle, eft
le nombre des degrez que contient 'arcquefes c6 -
tez comprennent, d’un Cezcle quiafon fommee
pour centre.
Etainfi, pourdéterminer la quantité oula g;an—
: cur

E&ilignc s cftun Anglc compri; dc'

[T
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dear d'un Angle, 11 ne faut que déerireun Cercle

dont le fommet de I’Angle ait le centre ; puisil

faut fcavoir combien de degrez contient I'arcdecs

Cercle compris entre {es deux Cotez, & lenom-.
bre de ces degrez en determinera la grandeur.

.. D'oiiil fuic qu'un Angle eft d’autanc plus grand ,

que cétarc comprend un plus grand nombre dede-
Tez.

§6. Une Ligne perpendiculaire , ¢ft une ligne droi- -

te, qui tombant fur une autre ligne droite, fait de

pant& d’antre des Angles égaux,

Ainfi, la ligne AB eft perpendi- A
calairedlaligne CD ; parce qu'elle '
tombe de relle foree furcecre ligne, |
qu'elle fait les Angles ABC, & ABD,
tga&“:iu'mii droite tombe 3

uand une ligne droite tombe 4 -
Pextremité drung avtre ligne dro. © B D
te, clle ne laiffe pas de lur éere perpendiculaire , fi
cetteaurre ligne éant prolongée, elle fait avec elle
desangles de pare & d’autre é?aux entr’cux. .

Siune ligne eft perpendiculaire 4 unc autre., cet-
teautre rectproquement lui eft auffi perpendiculai-
1e; ainfi les deux lignes AB, CD, font perpendi-
culaires 'une d I'autre.

27. Un Angle droit , eftun Angle compris de deux
lignes droites perpendiculaires I'unc 4 1'autre ; com-
mel'Angle ABC.

28, Un

Angle A E

G
obtus,eft ] /\ _/_
u{x An- :
e
EAE B Ch FH T
qu'undroit, commel’Angle DEF.
29. Un Angleaigu, eft un Angle plus petitquun
droit, comme I'Angle GHI. .
30. Une Figure :cc%tﬂignc » eft unc Figure com-

Ag prife
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prifc ou bornée de plufieurs lignes droites ; Et c’eft
de celle- 1d feule, & du Cercle, dontil eft parlé
dans czs Elemens,

31. Les Corez d'une Fi%lcrc rediligne, font les li-
gnes droites dont elleeftbornée.

42. UnTriangle, eft une Figure comprifede trois
lignes droires , comme ABC.

LeTrian- B E H

ole confi- .

deré {elon )
fes cotez

fe divifeen :

trois efpe- A~ cC D F G I
ces, fea- - ¢

voir, enTriangle Equilateral, enlfoficle, & en
Scaléne. . L ‘

83. Un Triangle Equilateral, eft un Triangle qui

- afes trois cOtez égaux, comme ABC,

4- Un Triangle Ifofcéle, eft un Triangle qui a
3cux de fes cdrez égaux, comme DEF.

3. UnTriangle Scaiéne, eftun Triangle quia fes
trois cbtez inegaux, comme GHIL.

" LdTriangle confideré felon fes Angles, fe divife
auffi en trois clpeces ; fcavoir, en prrianglc Rec-
tangle, en Amblygone, & en'Oxygone.

36. Un i

Trian: A E H '

gle Rec- :

wngle » [L /\ /\
B CD FG I

et  un
Trian-
gle qui aun angle droit, comme ABC.
37. Un Triangle Amblygone , ou Obtus-angle ,
eftun Trianglequi 2 unangle obtus, comme DEF.
8. Un Triangle Oxygone, ou Aign angle, eftun
Triaugle quia fes troisanglesaigas, comme GHI.
39. LaBazed'un Triangle , eft un de fes trois
Cotez indifferemment, quel’on nommeainfi fui-
vant le befoin qu'onena, Ainfi
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Ainfien tour Triangle chaque Coté peut fer-

virde Baze ; & mémes I'Hypotenufed’un Triangle ,

Retangle (c'eft & dire le Cotd oppoféa I'Angle
droit} peut éwre confiderée comme Bazeé de ce
Triangle, - - - - . .
42. UnParallelogramme , eft unc Figure comprife
oubornée de quatre lignes droites, dont les oppo-
{ces font paraﬂclcs.

Ainfi_,_les. ZEi.-,_A

guresqui font ici DA D
marquées ABCD, ) A )
lﬁm des Pamalle- .| T [''2° 7} -,
ogrammes ; par et — |
ceque chaéuncpcﬁ B C L C
comprife de qua- : i

tre lignes droitcs, A A p
dont les oppo- .
{ées,comme AB, B < .'
CD, fontparal- =~ . - N
leles, o C B C

Il 'y a quatre
fortes de Parallclogrammes , fcavoir, le Quarré,
leRectargle, (oule Quarré-long, ) le Rhombe , &
leRhomboide. ' E
41. Un Quarré, eft un Parallelogramme , quiz
les quatre cbrez dganx, & les quatre angles droits 5
tomme ABCD. 1. ’ '
42. Un Rectangle, ou un Quarré-long, cftun
Parallelogramme qui a les quarre angles droits,
& les coiez oppolez égaux catr'eux , comme
ABCD. 3. _
43- UnRhombe , eftun Parallelogramme, qui a
les quatre crez cgaux,, & les angles oppofez égaux
entfenx , comme ABCD. 3.
43 Un Rhomboide , cft un Parallelogramme,
Quf 2 les cotez &-les angles oppofcz ¢gaux en-
teux, comme ABCD. 4. .
43 La Diagondie, ou le Diametre, d’un Paral-
i - As - telox

L)
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: lelogrammc,cﬁunel.ignedroitc‘, u'tég del'undes
Angles de ce Parallelogramme , & celui qui Iui eft
oppolé. '

Pl:\inﬁ laLigneAC,eftla A H D
Diagonale ou le Diame- F ]
tre du Parallelogramme G
ABCD. T
46. LesParallelogrammes
a I'entour du Diametre BI
d'un autre Parallslogram- - C
me, c¢ font deux Parallelogrammes, dont les
Diagonales , prifes chacune 3 part , font partie de
c¢ Diametre ; &Prifcs enfemble, font le Diame-
tre total. ,

Ainfi les Parallelogrammes AFEH, & EICG,
font des Parallelogrammes qui font alentour du
Diametre du Parallelogramme ABCD ; parce que
leurs Diagonales AE, EC, prifes chacune 4 pare,
font particdu Diametre AC; & prifes enfemble
font ce Diametre total. :
?7. Les Supplémens des Parallclogrammes qui

ont alentour du Diametre d'un autre Parallelo-

ramme, ce¢ font deux Parallelogrammes, par
efquels ce Diametre ne paffe point, & qui avec
les deux autres qui font alentour du Diametre,
compofent cét autre Parallelogramme total 5 com-
mefont ici les Parallelogrammes FBIE, EHDG,
lefquelsavec ceux qui font alentour du Diametre
font le Parallelogramme total ABCD.
48. Un Trapéze, eft une Figute comprife de qua-
tre Lignes droites, dont les A B

¢Otez oppofez, ou pour le
-moins deux deces cotez, ne Q
font point paralleles ; Com-
me API;)CD eft un Trapéze ;

x D C
patce que fes deux corez op-
pofez AD, BC, ne fontpoint paralleles.
Erainfi un Trapézc eft unc Figurede quatre ¢o-
' tez

o3| =

!
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%2, quin'eft point Parallclogramme.

DeEMAXNDES.

1. Que d’'un Point donné d unautre Poinc donné
l'on puifle mener uneLigne droite.

1. Quel'on puifie prolonger tant que l'on voudra
une Ligne droite donnée & terminde,

1. Que I'on puiffe décrire un Cercle de quelque
centre & de quelqueintervalle que ce {oic.

4 Que toure Grandeur dounée puifle étee aug-
mentce ou diminude. .

AXIOMES.

1. Les Grandeurs dgales 3 une méme Grandeur
font égales entr’elles. ]

Ainfi les Lignes AB, EF, qui font chacune
¢gales 4 1a Ligne CD, font 5 B
cgalesener’elles. c D
2. 5i & des Grandeurs dgales FE—F
onajotite des Grandeurs éga-
les, les Touts feront égaux,
3. $i de Grandeurs égales on retranchedes Gran-
deuss égales , les reftes feront égaux.

4- Sia des Grandeurs inégales on ajolite des Gran-
deurs égales , les Touts feront indgaux. .
ci'cuSi de Grandeursindgales on retranche des Gran-

1s dgales , les reftes (erontindgaux.

6. Les Grandeurs qui font doubles, ou triples,
ouquadruples &c. d une méme Grandeur, ou de
Grandeurs égales, font égales entr elles,

7. Les Grandeurs-qui font moiti¢, ou tiers, ou
gum &c. d’'une méme Grandeur , ou de Grandeurs

gales, font dgales entr'elles. : ‘

3. Les Grandeursqui conviennent enfemble , font
€gales entrelles.

Ceft & dire, par exemple, que fi deux Gran-

As deurs
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deurs érant mifes I'une fur Uautre, {& peuvent tel-
lement ajufter, que P'une n’excede pointl'autre,
mais la couvre précifement! ces 'deux Grandeurs
font égalesentr’elles, )

9. LeToutclt égal i toutes fes parties prifes en-
{emble.

10. Le Tout eft plus grand qu'unc de fes parties,
11. Les Angles droits {ont égaux entr'’eux. '
12. Deux Lignesdroites n’enferment point un ef-
pace.

13. Si deux Lignes droites e coupent I'une lautre,,
clles fe couperont en un Point.

14. Si deux Lignes droites fe rencontrent non direc-
tement en un Point, éuant prolongdes, clies fe
couperont I'une 'autre en ce méme Point.

15. Si 4 des Grandeurs dgales, on ajolite des
Grandeursindgales, I’excez destoutesferale me-
me que I’excez des ajotitdes.

. Amfi, fi Ion fuppofe que A B E
les Lignes AB, CD, font c D F

dgales, & qu'on leurajoiite ———+—=
les Lignes inégales BE, DF: I'excezdontla route
AE f{urpafferalatoute CF, feraégal i I'excez dont
I'ajotitde BE furpafle 'ajolitée DF.-
16. Siades Grandeursindgales onajofite des Gran-
deurs égales, I'excezdestoutes fera le méme que
l'cxcczrdcfs_ Trcm(gcres.r
© Ainfi, fil'on fuppofe que : ' \
les Lignes AB, Cig, (gm é II)I?FE"
mégales s, & quon lear ~———y ¢
ajotite les Lignes dgales BE, DF: Pexcezdont la.
toute AE f{urpaffera la toute CF, fera le méme
que celui dout AB furpaffe CD. :
17. Si de Grandenrs égales on rerranche des Gran-
d\eurs inégales, I'excez des Grandeurs qui reftent ,,
fera dgal al'excez d=s Grandeurs rerranchdes.
_Aiufi, fi T'on fuppole que les Lignes AB , CD,
fout ¢geles ; & qu'on en retsanche les partics
-
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ingales AE, CF: l'excez
dont le refte ED furpaflera’ A——tﬁE——-—.&
lerefte EB, fera dgalalexcez Q_—,_,______.
dont AE furpafie CF. . D
18. Si de Grandeurs inégales, on retranche des
Grandeurs dgales, 1'excez des reftes fera le méme
que I'excez des toutes. ’

Ainfi, fil'onfuppofeque A B~ = B
les Lignes AB, CD, font E
inégales., 8& qu'on en re- '—r—'— "
wanche les patties dgales c D

AE, CF: I'excez dont le refte EB fiwpaflera le
refte FD, fera le méme que celui dont la touter
AB furpaffe Ia route CD.
19. Si une Grandeur eft double d’une autre, &
ljolirde de I'ajolicée : le Tout fera. double du
Tout, A o
Ainfi, fidunclignede 8 pieds, qui eft dou-
bled'une Ligne de 4 pieds , 1'on ajoiite une Ligne.
de 4 pieds, quieft doubled'uneLignede 2 ‘rxcds s
le Tout 12 pieds fera double du Tout 6 pieds.
19. 81 une Grandeur cft double d'une autre , & la-
retranchée de la retranchée: le refte fera double
dll refte. . ’ * :
Ai;(l, unchi‘ . '4 o 2 ’
ne de 12 pieds mmm e ot =
§tant doublcpd'u- 8 . 4
ne Ligne de 6 pieds, fil'on rettanche 4 pieds de la
plus grande, & 2 pieds de la plus petite, les &
Pleds.qui refterontenl'une , fronc doubles des 4
qui refterancen "autre. '

A 7 g P R O-
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PROPOSITION 1
| PROBLEME L

Sur une Ligne droite donnée O terminée,
décrive an Triangle Equilateral.

P

E fuppoft que I'on donne la Ligne droite AB,
ui eft terminée ; & je propofe de décrire
ur cette Ligne un Trangle Equilateral.

Pour le faire,
Décrivez du centre A,& de l'intervalle AB,le Cer-

cle CBD ; décrivez auffi du c
Centre B, & del’intervalle BA,
Ie Cercle DAC; ce Cercle cou- /A\

a 'autre aux deux PointsC,
&D';del'unde ces points, par

- exemple de C, menez les deux )

Lignes droites CA, CB. Ces .

deux-Lignesavec laLigne AB, ferontun Triangle 5 -
. &jedis que ce Triangle feraEquilateral.  Pour le

prouver,

LaLigne AB, &laLigne AC, font les rayons

"~ duCercle CBD, donc elles font égales entr’elles.
De méme, la Ligne BA, & la Ligne BC, font
les rayons du Cercle DAC, donc elles font aufli
¢gales entrelles. Par confequent la Ligne AC,
& la Ligne BC, qui font égalesiune méme, 4
fcavoir AB, font égales entr'clles, par le premier
Axiome. Ainfile Triangle ABC, qui eft décrie
furla Ligne droite donnde AB, cft Equilateral ;
cequ'il falloit faire , & démontrer,

REMARQUE.

Pratique de cette Propofition. Ouvrez le Com-
o pas



.LIVRE PREMIER. 15

pas de l'intervalle AB; puis des c
ints A, & B, comme centres, T

ﬁ(c)’crivczdcux Arcsde Cercle, qui :

s'entrecoupent au point C; &

mepez du Point C les Lignes

dreites CA, CB; & le Triangle

ABC (era Equilateral, A

PROPOSITION II
PROBLEME IL

Dun Point denné mener ane Ligne dreste
égaleaune Ligne droite donnée.

E fuppofe que I'on donnelepoint A, &la Li-
nedroit¢ BC 5 & je propofe de tiret du Point

" AuncLignedroite égalca la Ligne BC. Pout
le faire,, '

De l'une des extremitez de la Ligne BC, par
exemple , du pointB, comme centre, & de I'in-
tervalle BC, X:f)crivcz le Cercle CG ;5 puisdu Point
Aaupoint B menczla Ligne droite AB; décrivez
enfuite {ur cette Ligne, par laPropofition préce-
dente, le Triangle Equif;tcral ABD; prolongez
aprésccla Je coed DB, jufqu'd ce quiil tcnconn;
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la circonference du Cercle CG en quelque point;
comme G ; prolongez.auffi la Ligne DA indefi-
nimentvers E; ‘enfin ducentre D, & de l'inter-
vall¢ DG, décrivez le Cercle GL ; ce Cercle cou-

. pera la Ligne indefinie DE en quelque point , coin-

me-L.Cela érant, je dis que la Ligne AL, qui
part duPoint donné A, eft dgale ala Ligne drone
donnée BC. Pour le prouver,

taLigne DL, &laLigne DGy font les ‘rayons
du Cercle Gl ; donc elles font égales entr'elles,
Maintenant fi de ces deux Lignes on retranche les
parties DA, DB, qui font cgales, parcc que ce
font les corez d’un Triangle Equilateral ; les reftes
AL, & BG,. feront ¢gaux entr’eux y-par le 3%, Ax.
Drailleurs, laLige BC, & laLigne BG ,: font les
rayons duCercle CG ; doncelles font aufli égales
entr'elles. Par confequent la Ligne AL, & laLi-
gne BC, qui font égales a une méme, 4 favoir
BG, font ¢gales eatr'elles, par le1%. Ax. Neus
avons donc d'un Point donné mené une Ligne |
droite ¢gale & uneLigne droite donuée 5 Ce qu'il
falloir fiire & démontter.

REMARQUE.

Pratiquede cette Propofition. 1l faur prendre
avec le Comypas la grandeur de laLigne donade,
puis le tranfportant au poine donnne, y mener.
uncligne cgaled fonouverture. ~ PRO-



i

LIVRE'PREMIER. 17
PROPOSITION III
PROBLEME III

Deux Lignes drostes inégales érant données
retrancher de la plus grande une partie
c'gale 4 la plus petite.

E fuppofe que les deux Lignes droites AB, &

I C. foientdonnées , & que AB foit la plus gran-

de; & je propofe de retrancher de AB une par-

tie égale d C. Pour le faire ,

* De l'une des extremitez de la Ligne AB, par

exemple du Point A, menez, par la Propofition

precedente, laLigne droite AD, qui foir dgaled

C; puis du centre A, & de l'intervalle AD, dé-

crivezle Cercle DEF ; ce Cercle coupera la Ligie

ABauPointE. Celaétant, je

dis quela partie AE.; qui cft re- F. ‘

tranchéede AB, eft Ega.lc ac.

Pourle prouver,

La Ligne AE, & la Ligne €

AD, fontlesrayonsdu Cercle ‘

DEF; donc clles font égales D

entr'elles ; maislaLigne AD,

arla conftruction, eft dgale ,

alaLigne C; doncla Ligne B

AE, qui eft égale 4 la Ligne

AD, eftauflicgaledla Ligne C, par le premier

Axiome ; Ce qu'il falloit faire & démontrer.

ReEMarqueE.

Pratique de cette Propofition. I faut prendre
avec fe Compas la grandeur de laplus petite , &
hretrancher Xc la plus grande. P R O-
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PROPOSITION I7/.
THEOREME L |

85 dewx Tréangles ont deux Cotez égaux &
desx Cotezy chacunaufien, © P An-
Zle compris de ces deux Cotez égal &
PAngle: la Baze feraégaleala Bazes
des deux autres Angles feront égaux aux
" deux amtres Angles, chacun au fiens
o tont le Triangle fera tgal & tour le
Triangle. '

E fuppofe que dans les deux Triangles ABC,
DEF, le éété AB foit égal au Cowé DE , le
Coté AC au Cb-

¢ DF, & que 'An-

A D
?; ﬁl’c A, compris des
i cux Cotez AB, AC,
foit égal 3 I'Angle D,
‘compris des deux Co- § ¢ £ =

tez DE, DF. Cela
duant , jedis quela Baze BC| eft égale 4 la Baze
EF; que 'Angle B cft égal 3 I'Angle E; I'An-

le C 4 'Angle F ;- & enfin que tout le Trian-
gle ABC eft ¢gald tout le Triangle DEF. Pour I
prouver ,

Tranfportez par penféele Triangle DEF fur le

; * Triangle ABC, enf{orteque vous fafliez tomber le
| Coté DE furle Coté AB, & lesextremitez D& E
‘ fur les extremitez A & B ; ce qui fe peut faire , puif~
' que ces deux Lignes font fuppofées égales. Enfui-
i . 3 : .
1

(I
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tedequoi, puisquel’Angle D eft égal i I'Angle
A,-c,qur ('upl;cl)lﬁ:}on, il §'lcnfuit qugg;ﬁ: Coré DF
tombera fur le ¢5té AC ; & puis quela Ligne DF
cft fuppofée égale 4 Ia Ligne AC), ils’enfuit que
I'exeremied F tombera fur'extremité G ; ainﬁ(}a
Points E & F, qui {ont lesextremitezdela Baze
EF, tombant {urles points B & C, qui font les
exwemitez dela Baze BC, ils’enfuit que 1a Baze .
E¥ tombera fur [a Baze BC, par la 4¢ Défin. &
par confequent ces deux Lignes, qui convienneng

‘enfemble, font dgales entr'elles, par le 8%, AX,

Dailleurs , puis que I'Angle E convient avec
IAngle B, i_s'cn?uit qui! lui eft dgal; & puis
que’Angle F convientavec’Angle C, il s'enfuit
auffi qu'il lui eft égal s & enfin puis X;c le Trian-
le DEF convient avec le Triangle, ABC , ils’en~
uitque ces deux Triangles font auffi dgaux en-
t'eux, par le huitiéme Axziome; Quicittoutce
quil falloir demontrer, - , »

¢

R

%

P R O-
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PROPOSITION V.
"THEOREME IL ..
Si un Triangle eff Ifofcele, le: Angles fur<
" la Bazs [ont égaux entr'enx; © f[es
Corez, “érant prolongez o les Angles

. fous la Baze feront auffiéganx entyenx..

que {es Corez AB, AC, foient égaux; cela;

- érant, je dis premierement que les Angles
ABC, & ACB, qui font fur la Baze BC, font
égaux entr’eux. Pourlc prouver, -

Prolongez le, c6té AC autant | . U
qu'il vousplaira, parexemple, :
jufqu’au Point G ; puis prolon-
gez le ¢oté AB indefiniment;;
en {uite tecranchez, parla troi-

] E fuppofc quele Tridngle ABC foit Hofcele , &.

fiéme Propofition , du Cété € B
AB prolongé, la partie- AT
égaled AG; menez aprés cela F

ute Ligne droite du poins C au G
Point % » & uneautre du Point .
Bau Point G. : D
Cette conftru@ion fuppofde , comparez le
Triangle BAG avec le Triangle CAF. Le Coté
AB du premier Triangleeft ¢gal au Coré AC du
fecond, par fuppofition; le Coté AG du meme
premicr Triangle eft égal aucdeé AF du fecond,
par la conftruétion. Voild donc deux Cotez , {ga-
voir AB, AG, égauxd deux Corez, AC, AF;
deplus ' Angle compris des deux Corez AB, AG. cft
égala'Angle compris des deux autres Coicz AC,
AF,
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AF, parce que C'eft I'Angle A qui eft commun
-auxdeux Triangles. Partant il {uic par la Propofi-
tion precedente , que la Baze BG eft dgale a la Baze
CF: que I'Angle G, eft égal A I'Angle F; & que
I'Angle ABG cft égal a I'Angle ACF. Maintenant,
puis que lesLignes AG, AF, ontéié faites dgales,
fi on en retranche les parties AC, AB, quifont
fnppofces ég::les +lesreftes CG, BF, feront égaux
entr'eux. Comparez maintenant le Triangle CGB
»avec le Triangle- BFC. Le Coté CG du premier
Triangle cft égal au Coté BF dufecond , puis que
-eefontlesreftes de grandenrs.égales ; le Coté GB
-eft c’éal au COté FC, celaaddja éié prouvé ; | An-
gle G, comprisdes deux Cotez CG, GB,, eft égal
a I'Angle F, compris des deux Cotez BF, FC,
wlaa aufli éeé prouvé; D'onilfuic, parlaméme
Propofition precedente , ‘que I"Angle GCB ¢ft dgal
a 'Angle FBC, & I'Angle GBC ¢gal i I'Angle *
FCB. $1'donc nous Otons ces deux Angles égaux
GBC, & FCB, desdeux Angles ABG, ACF, qui
ant ¢té prouvez ¢gaux: les Angles reftans ABC,
&ACB, feront €gaux ener'eux, parletroifidme
"Axiome. Orces Angles ABC, ACB, fontles An-
gles fur la Baze BC du Tria|1FYc Ifofcele ABC. Par-
tant,fi un Triangle eft Ifofcele,les Angles furlaBaze
font égaux entr’eux 5 Ce qu'il falloi: démontrer.
]c:‘fis en fecondlien , ‘queles Cotéz Sgaux AB,
AC, da Triangle Ifofcele ABC, érant prolongez ,
+ les, Angles fous la Baze BC feront aufli égaux en-
'eux. Car ces Angles ne fontautres queles Angles
GCB, & FBC, qui ont ddja été prouvez égaux.
Ainfien tout Triangle Hofcele les Angles fur la Ba-
z¢, & les Angles fousla Baze, font égaux entr’cux ;
Ce qu'il falloit démontrer.

COROLLAIRE.

I fuit de cette Propofition qu'un Triangle Equi-
lateral,
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lateral, tel que je fuppofe ici lc Triangle ABC, eft
auffi Equiangle, c'cfta direquiila fes trois Angles
égaux : o

Car puis que les Cotez AB, AC, A

font égaux: ils'enfuit, par cere

- ¢*. Propofition , que les Angles B

& C font égaux entr'cux. De mé-

‘me, puifqueles CotezBA, BC,

font égaux : il s'enfuit auffi que B <
les Angles A & C font dgaux entr'eux. Ainfiles
-Angles A & B éuant égaux au troifiéme C, ils'en-
fuit qu'’ils font tous-trois égaux entr’eux ; & par-
tant que le Triangle Equilateral ABC eft Equian-

glc.. )
PROPOSITION VI
'THE’OREME 111

.85 un Triangle a denx Angles égaux en-
trewx o les Cotez quiles foutiennent fons
auffi éganx emr'enx, ‘

ABCles Angles ABC, & ACB,.
foient dgaux entr'eux ; Cela’
duant,, jedisque les Cotez AB, AC,
?ui folidennent ‘ces deux Angles ,
ont auffi égaux.

Car fi ces deux Cdtez AB, AC, n’éroient pas
dgaux entr’eux , il s'enfuivroit quel'unferoir plus
grand que l'autre; pofons que ce foit AB. Re-
tranchez donc, par [a troifiéme Propofition , du
Coté AB, la partic BD , égale AC , & menez
la Ligne CD. Comparez enfuite le Triangle
' DBC

]E fuppofe que dans le Triangle A
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DBC avec le- Triangle ACB. Le cbté DB du
remier Triangle , eft ¢gal au. Coté AC du
econd , par la conftruction; le Cdté BC eft
- commun aux deux Triangles ; deplus I'Angle B,
compris des deux Cotez DB, BC, eft égal i
'Angle ACB , compris des deux autres Cotez
AC, CB, par fuppofition. Donc par la quatriée
me Propofition , le Triangle DBC feroit égal au
Triangle ABC, c'eftd dire la partie aurtout; ce
qui cﬁ impoffible. 1l eft donc impoflible que
le Cot¢ AB foit plus grand quele C6té AC.  On
prouvera de méme que Ic Coté AC ne fcauroit
ereplus grand que le Coté AB; & ainf les deux
Cotez AB, AC, font dgauxentr’eux; Ce qu’il
falloic démontrer.

COROLLAIRE.

. 1 fuit de cette Propofition que tout Triangle
Equiangle , c’eft 4 dire qui fes trois angles égaux,
comme nousfuppofons ici le Triangle ABC, cft
aufli Equilateral.

Car dece que les Angles B & C font dganx, les
deux cOtez AB, AC, qui les foiiticnnent , s’en-
fuivent dgaux. Deméme, decequeles Angles A
& B font €gaux, les deux Cotez'AC, BC, qui
lesfofiiennent , s’enfuivent auffi égaux. D'od il
fuit que les deux cdtez AB, BC, qui font égaux

.au troifiéme AC, font ¢gaux entr'eux, par bé
premier Axiome ; & partantque le Triangle ABC
«ft Equilateral.

' P R O-
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PROPOSITION VI
THEOREME_IV.

Sides extremitez, d'une Ligne dreite, on
. méne deux Lignes drostes, qus fe ren-
- contrent enwun Point: on ne powrra pas
des mémes extremitez, ¢ de méme
part s mener deux antres Lignes dreites
< égales aux dex premieres, chacune &
lafienne, qui (e rencontrent en un au~
tre Point. ‘

E fuppofe que desextremitez de la Ligne droite
AB on mene les deux Lignes droites AC, BC,
qui fe rencontrent au l%)int C; & j disque

des  mé- E ,
mes extre- c
mitez A,
&B,I'on p
ne {cauroit
mener de
mér?c part,
avoir
3crs§C,A - BA B A B
deux autres lignes droites égales aux deux premie-
res AC, BC, chacuneidlafienne, (c’efta dire, en
forte que celle qui part du Point A foitégale 4 AC,
& celle qui part du Point B {oit égale 4 BC, ) qui
{e rencontrent en un autre Point qu'au Point C.
Car fi elles {e pouvoicnt rencontrer ailleurs

qu'au Point C, il faudroit que le Point de leur
Icn-
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rencontre flit ou fur I'un des Corez AC, BC,
du Triangle ABC: ou dans ce Trangle: ouhors
¢ Triangle.

Premicrement , ce Point de rencontre ne peut
eue fur 'un des Cotez AC, BG) par excmple
en D; autrement il s’enfuivroit que AD feroit
€ule 3 AC, c'eft 4 direlaparticautout, cc qui
eftablurde & impofiible.

Secondement , ce Point de rencontre ne peut
aufliécre dans le Triangle ABC. Car fuppof¢ qu'il
pltéeen D, menez a ce Point D les Lignes AD,
ED; puis du Point D au Point C menezlaLigne
DC; enfinprolongezBC, BD, vers E, & vers
F. Cette conftruction fuppofée s puis que dans le
Triangle ACD les Cétez AC, AD, {ontfuppo-
ﬁzégaux, il s’enfuit, parla cinquiéme Propofi-
tion, que les deux Angles ACD, & ADC, fonc
aufiégaux. Orl'Angle ECDeft plusgrand que
I'Angle ACD, qui n’eftquefaparte; 1l eft donc
aufli plus grand que fon égal ADC, & a plus forte
nifon que !’ Angle FDC,qui n'cft cucore que partie
de ADC, Mamtenant puis que les Cérez BC,
3D, du Triangle BCD, font {uppofez ¢gaux,
. &qu'ils font prolongez vers E, & vers F: il s’en-
fuir, parla cinquiéme Propofition, que les An-
glis ECD, FDC, qui font fous la Baze, font
cgaux entr'eux. Mais nous avons déja prouvé
aue I'Angle ECD éroit plus grand que I'Angle
IDC. Ainfi il s’enfuivroit que deux Angles fe-
foient dgaux & incgaux, cequi etimpoflible. 11
cft dont impoflible que ce point de rencontre puilie
¢ure dans le Triangle ABC, .
" Enfin ce pointde rencontre ne peut ¢tre hors du
Triangle ABC. Car fuppofé qu'il plir itreen D,
menezd ce point D les Lignes AD, ED; puis du
Poinr D au Point C menez la ligne DC, Cerre
conftrudtion fuppsfie : puis que les Corez A0,
AD, du Traco ™ ACDT, fous fuppofos doav o il

Tewmie 1, " 1 (W
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s’enfuit par la cinquiéme Propofition, que les An-
les ACD , & ADC, font auffi égaux. Orl’ Angle
CD eft plus grand quel’Angle ACD, quin'eft
ue fa partie ; 1l eft donc aufii plus grand quefon
¢gal ADC,& 4 plus forte raifon que {a partie BDC.
Maintenant, puis que dans le Triangle BDC les -
Cotez BC, BD, fontfuppofez égaux: il s’enfuic
{par lacinqui¢me I’r(;Poﬁtion)quc‘lcs AnglesBCD,
& BDC, qui font {ur la Baze, font égaux en-
tr'eux. Mais nous venons de prouver que I'An-
gle BCD ¢roit plus grand que I'Angle BDC.. Donc
il s'enfuivroit que I'Angle BCD, & I’ Angle BDC,
feroient tout-enfemble égaux & inégaux ; ce qui
eft abfurde & impoffible. 1l eft doncimpofiible
que ce Point de rencontre puiffe étre hors du Trian-
le ABC. Mais nous avons aufht prouvé qu'il ne
peut éere ni dans le Triangle, ni fur fes Crez,
exceptéau Point C; il s’enfuit donc que le Point
de rencontre de ces deux Lignes ne peur éure ail-
leurs quau point C; Ce qu'il falloir démon-
trer.

PROPOSITION WVIIL
THEOREME V.

Sidenx Triangles ont deux Citez égaux 4
denx Cotez,y chacunanfien, ¢ la Ba-
zeégale ila Baze: U Angle compris de
ces Corez, éganx fera anffi cgal alAn-
gle. L
E fuppofe que dans les deux Trizngles ABC

DEF, le Cité AB foit ¢gal au Coté DE. Je
Co-

0y
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Coeé AC am Codé A D
DF, & la Baze BC i
la Daze EF ; ccla '
¢am, je dis que
SAngch » compris
es deux Cotez AB
AC, eftégal aI'An. B CE F
§leD, compris des deux Cdtez DE, DF. Pour
e prouver ,

Tranfportez par penféele Triangle ABC fur le
Triangle DEF , enforte que vous fafficz tomber la
Baze BC fur laBaze EF , &lesextremitezB, &
C, furlesextremitezE , & F; ce qui fe peur fai-
1e, puifque BC, & EF, font fuppofdes dgales,
Cela érant, confiderez que des extremitez de la
Ligne EF parcent deux Lignes droitesED, FD,
qui fe rencontrent au Poine D; & que des mémes
extremitez partent deux autres Lignes droites BA,
&CA, qui leur font égales, chacuncala fienne,
parfuppofition , & qui fe rencontrent aufii en un
Point, Partant, par la Propofition precedente,
cesdeux Lignes nepeuvent pas {c rencontrer en
unautre Point qu'au Point D. Dol il {uitque le
Point A tombera fur le Point D; que laLigne AB
tombera {ur DE ; la Ligne AC tombera fur DF ; &
quainfi l’AnFchconvicndra avec 'Angle D; & -
pastant qu'il Jui eft égal; Ce qu'il falloic démontrer,

COROLLAIRE.

Puis que par la démonftration precedente il a €té
prouv4 que le Triangle ABC convenoit avec le
Tuangle DEF: outre que nous avons conclu que
les Angles A, & D, doient €gaux cntr'eux,
nous pouvons encore conclure que les deux Angles
B, & C, font égaux auxdeux AnglesE, &F,
chacun au fien ; & que tout le Triangie ABCcft
€gddtoutle Triangle DEF.

Ba P R O-
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PROPOSITION IX.
PROBLEME IV.

Couper en denx cgalement un Angle
reftiligne donné.

né, & je propofe “dele cou peren deux égale-
ment. Pour le faire, A
Prencz furles Corez AB, AC, :
deux parties ¢gales AD, AE;
~ meacz du Point D au Pomt E la
Ligne dreite DE; décrivez fur
; fa Iwnc DE, par la premiere
: ~Propo‘.:mn » le Triangle Equx-
: lateral DEF; menez du point
Aauloint F la Ligne drqite AF;
CL]A drant je dis ' que cette L'one AF coupcl An-
le BAC endeux également. Pcur le prouver,
Comparez le Tnanclc DAF avec le Triangle
EAF. Le Cotd AD cfhoal au Coté AE, par la con-
1' ultion ; lc Coé AT leur eft commun ;- la Baze
Feft draled laBaze EF, puis que cesdenx Ligues
fom les Cotc7d un Triangle Equilateral. P.u't:mr,
pxrla Propoition precedente, Angle DAF eft
cgala I’ Ansnc EAF; Et par con{cquem I'Angie
BACei }coupc en deux ¢galement ; Cequ'il falloit
faire , & démontrer,

]E fuppofc quel'Angle re@iligne BAC foit don-

e A = S e - A . - e

COROLLAIRE.

) 1 fuir de cetre Pr poﬁxion,qu on peut couper un
Angle rectiligne douné en 4 8.16. 52. 64. & amh
- de fuire e dou‘) m' toljours: Car aprds Javorr

divifé en deux dgalement, il n'y a gu'a diviter
cha-
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chague moitié cndeux parties dgales, puis pren-
dre ]a moitié de la moiué, &c.

REMARQUE.

Pratique de cetre Propofition.

B
Appliquez  votre Compas au
Pomt B ; & l'avantouvertadit- - E D
cretion , marquez les Points E, :
&D; puis avec la méme ou autre /

ouverture , mettez vorre Compas - & aj &
an Point E, & décrivezversF, ‘F
un arc de.Cercle; & fans changer d’ouverture
uanfportez vorre Compas au Point D, & ddcrivez
unaucrearc qui coupe le premiey au Point Fy En-
fin menez par le Point B & le Point F une Li-
gnedroite ; & ceite Ligne couperal’Angle donné

en deux dgalement.

PROPOSITION X.
* PROBLEME V.

Couper en deux egalement une Ligne droite
dnée, € termince,

Efuppofe que ’on donne la Ligne droite AB,
jui eft terminde , & je propofe de la couper en
eux partics ¢oales.  Pourle faire, i
Décrivez furla Ligne AB le c

Trianglc Equilateral ACB,

parla 1. Prop. puis, par la Pro-

roﬁtiou précedente, couper
‘Angle ACB en gcux dgale- .
ment par la Ligne droite CD 5 - .
cere Ligne co%;pcra la Ligne A b B
. .. By AB
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AB au Point D; Cela drant, je dis quclle fera
coupde en deux parties égales. Pour le prouver ,
Comparez le Triangle ACD, avec le Trian-
gle BCD. LeCoté AC eft égalan Coté BC, parce
que ce font les Cotez d'un Triangle Equilateral ;5 le
Coté CD cft commun auxdeux Triangles. Voi-
- ladoncles deux Cotez AC , CD, €gauxaux deux
COtez BC, CD, chacun au fien. Deplus ' Angle
ACD, compris de ces deux COtez, eft égal a I'An-
le BCD, compris des deux autres, par la con-
rué¢tion.  Donc par la 4¢ Prop.laBaze AD eft
égaledlaBaze BD; Et ainfi l2 Ligne donnée AB
eft coupée en deux dgalement; Cequ'il falloit fai-
e, & démontrer.

COROLLAIRE.

Il fuit de cette Propofition , qu’on peut couper
unc Ligne droite donnée en 4. 8.16. 32. 64. &
ainfi de. fuite, en doublant to{jjours ; car apres
V'avoir coupée en deux également, il ne faur que
couper derechef chaque moitid en deux parties éga-
les, puisprendre la moitid de Ja moii€, &c.

REMARQUE.

Pratique dé cetre Propofition, :Appliquez voue
Compasa l'unedes extremitez
dela Lignedonnde; & le tenant
ouvert plus que de Ja moitié
decerte Ligne , ddcrivez deux
Arcsde Cercle vers C, & vers
D.Tranfporrez votre Compas
a ['autre extremité, & avecla
méme ouverture decrivez deux
autres Arcs qui coupent les
deux premiers aux Points C, & D Puis du point
C au point D mencz unc Ligue droite ; cetre Li-

gnc
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gne coupera la Ligne AB en deux parties égales
au Point E.

PROPOSITION XI.
PROBLEME VLI

Dun point donné dans une Lignedroste
elever une Ligne perpmdiculaire.

E fuppofe que la Ligne AB foitdonnée, &le
Pomnr C dans cetre Ligne ; Etje propofe d'é-
lever du Point C une Ligne perpendiculairea

AB. Pour le faire,

Prenez {ur la Ligne AB, P

de part & d'autre du Point
C,deux parties égales CD,
CE. Décrivez. {ur la Ligi2
DE {par la1™. Prop.) le ,
Triangle Equilareral DFE. I
Menezdu Point Cau Poine A D € b
Fla Ligne droite CF. Ccla érant, je dis que cetze
Ligne CF, qui part du Pointdonué C, eft per-
pendiculaire 2 la Ligrie donnce AB.Pour le prouver,

Comparez le Trianglc DCF avec le Triangle -

ECF, Le Coté CDeft (galau C6té CE, par la con-
firuction 5 le Coté CF eft commun aux deux
Trizngles. Voild done deux Cotez CD, CF,
¢gaux a deux Cotez EC, CF, chacunau fien. De-
plus, la Baze DF cft égale a la Baze EF, parce
que ce fout les Chrez d'un Triangle Equilateral.
Partane (parla $¢ Prop.) llAngle DCF, com-
ris des deux Corez du premier Triangle, eft égal
al'Angle ECF, compris des deux Cotez de I'au-
tre Tnangle ; Et ainfi la Ligne CF, qui tombe

“fur AB, & qui faic des Angles de part & d"autre
B

4 égaux
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dgaux entr'eux, eft perpendiculaire. Nous avons
donc d’un Point donné dans une Ligne droite,
¢levé une Perpendiculaire ; Ce qu'il falloit faire,
& démontrer. : :

.-

ReEMARQUE.

Pratique de cette Propofition. Appliquez voue
Compasau Point C, & lete- LB '
nant ouvert comme il vous S
plaira, marquez de part &
d'autrede la Ligne donnde les
deux Points D & D, Ouvrez -~
aprés ccla un peu davantage AD C B
vorre Compas, & le meteant fucceflivement aux
Points D & D, décrivezavec cette ouverrure detx
Arcs de Cercle qui s’entrecoupent au Point Ej
puis du Point C au Point E menez la Ligne droite
ICE ; Etcete Ligne fera perpendiculaire a la Ligne
donnde. \ ] ,

Si le Point donné éroit 3 P'extremité de laLi-
gne, il la faudroit prolongcr » & pratiquer enfui-
te ce qui vient d'étre dic.” 1l y a encore uneautre
maniere d'¢lever une Perpendiculaire d I’extremité
d’une Ligne droite, qui fera enfeignée ci-aprés.

ikl

‘. AL
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PROPOSITION XILIL
PROBLEME VIL

D'un Point donné bors d'une Li gne droite
indeterminée , abaifler [ur cette Ligne
- une Ligne ]zerpendiculairc.

Efleppofe qu'on donre la Ligne droite AB, qui
et indererminde, & le Point C hors de cette
Ligne ; & jepropofe d'abaifler du Peint C une

Ligne pcrpcndiculai re a AB. Pour le faire, )

Prenczau dela de 2 Ligne AB un Point tel qu'it
vous plaira,comme D;puis du
Centre C, & de lintervalle
CD, décrivez un Cercle. Ce
Cercle coupera la Ligne AB
aux Points E, & G. Coupez
apréscela (par laro. Prop.) la
pattie EG en deux dgalement
an Point H. Mencez du Point . S
C au Point H la Ligne droire CH. Ccladrant, je
disque cette Ligne CH , qui tombe du Point don-
né C fur la Ligne AB, lui eft perpendiculaire.
Powle prouver, .

Menezles Lignes droites CE , CG, & comparez
le Triangle EHC avecle Triangle GHC. Le Coté
EHelt dgalau Coté GH, parcequelaLigne EGa
€ coupee en deux (galement 5 le Coré HC eft
communaux deux Triangles; Voila donclesdeux
Corez EH, HC, dgaux aux depy GH, HC. De
tlus, la Baze CE c{{égale ila Baze CG,parce que
cc fone les rayons d 'un méme Cercle. Partant { par
la8. Prop. ) I'Angle CHE . conpric des deux pre-
fuicss Chiez, oft (galal'Angle CLIG compris des

B s deux

A E GDB

D
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deux autres. D’ou il {uit que la Ligne CH, qui
tombe fur AB, & qui fait des Augles deparr &
d'autre égaux entr'eux , cft perpendiculaire 3 AB.
Ainfi nous avons d un Point donné hors d’une
Ligne droite indeterminée, abaiflé fur cette Li-
gne une Ligne perpendiculaire ; Ce qu'il -falloit
faire, & démontrer. '

REMARQUE

Pratique de cette Propofition. Appliquez voere
Compas au Point donné C, &
décrivez un Cerclede cel inter-
valle qu'il coupe la Ligne AB
aux deux Points D, & E ; puis
ouvrant tant foit peu le Com-
pas, & l'appliquant fucceffive-
ment qux deux Points D, & E:
décrivezd'une patt oud'aurre de
Ia Ligne AB deux arcs quis’en-
trecoupent au Point F.  Enfin
parle Point F, & par le Poitit C, menez une Li-

ne droite qui rencontre la Ligne AB; & cere
igne fera perpendiculaire 2 la Ligne donnée.

S
43
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PROPOSITION XIIIL
THEOREME VI

Quand une Ligne droite tombe [ur une au-
tre Ligne droite, on elle fait deux An-
Yes droits, ou denx Angles éganx &
dewx droits.

E fuppofe que la Ligne droi-
te AB rombe fur laLigne
droite CD. Cela étant , je

dis que les deux Angles ABC
ABD, fontdroits, ouégaux
adeuxdroirs.

Car, oula Lignc droite AB
eft perpendiculaire 3 CD, ou
elle ne I'eft pas. Siclleeft perpendiculaire - en ce
as, il eft évident que les deux AnglesABC, & .
ABD, fontdeux Angles droits. Si AB n'eft pas,
rtrpcndiculairc;i CD, élevez {parla11® Prop.)
a Ligne BE , qui lui foit perpendiculaire. Cela
es EBC, EBD, font deux An<

éuant, les Ang

gles droits. Mais les deux Angles ABC, ABD,

prisenfemble, font égaux aux deux Angles EBC,
EBD, aveclefquelsils conviennent ; doncils font
égaux 4 deux droits ; Ce qu'il falloic démoncrer.

. CoROLLAIRE

1 (uit de cette Propofition , que filaquantité de .
P'un des deux Angles que faitune Ligre droiteen
tombant fur une autre, eft connué, on connoi-
tra facilement la quantitd del'autre. Cariln’y au-

c B 6 ) Ia
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ra qu'a oter la quantité connué de la valeurde deux
Angles droits, & le refte fera la quantté de Pau-
wre. Comme par exemple, fi I’Angle ABC deoie
connu de 110 degrez: en Otant cette quantité de
180 degrez, le refte 70 degrez feroit [a quantité
del’Angle ABD.

II. CoeROLLAIRE.
11 fuir encore de cette Propofition, que §i deux
Lignes droites s’eritrecoupent , les quatre Angles
gu'cllcs feront vaudront quatre Anglesdroits. Car
eux de ces Angles pris enfemble, & 3c6tél'un
de I'avtre , valent deux droits par cette Propofi=
tion ; & les deux reftans valent aufli deux droits »
par laméme raifon.

IIl. COROLLAIRE.

“H fuit derechef, quefid'unPoint pris dans un
Plan, on tiroit tant de Lignes droites que l'on
voudra fur le Plan: tous les Angles que feroient
toures ces Lignes, pris enfemble, vaudroient
quatre Angles droits ; ‘éranccerrain qu'ils convien-
droient rous avec les quatre Angles que feroient.
deux Lignes droites quis'entrecouperoient en ¢¢
meme Point, ’

O\
N
o icime

P RO-
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PROPOSITION XIV,
THEOREME VIIL

Siaun Point de quelque Ligne dreite (¢ ren-

. contrent deux autres Lignes drostes , fai-
fant avec elle de part ¢ d'autre deux
Angles éganx a deux droits: ces deux
Lignes (¢ rencontreront diveitement.

E fuppofe queles denx Lignes A
droites CB, DB, e rencon-
trent au Point B de Ja Ligne

droite AB, & qu’elles fontde -
part & d’autre de cerce Ligne les
deux Angles ABC, & ABD,
¢gauxa deux droits. Celaétant, & B ]
Jedis que ces deux Lignes fe rencontrent directe-
ment; c'eft & dire, qu'elles ne font enfemble
qu'une feule Ligne droite.

Car fi CB ne concouroit pasdireGtement avec
DB, jls’enfnivroitque CB étant prolongde vers
D, pafleroit au deflus ouau deflous de DB. Sup-
pofons, fi vous voulez, qu'elle pafle au deflus,
vers E. Cela éeant, la Ligne CBE érantdroite,
& la Ligne AB tombant deflus: il s’enfuivroit,
patla precedente Propofition, que les deux An-
gles ABC, & ABE , vaudroient deux Angles droits.
Mais , parla fuppofition, lesdeux Angles ABC,
& ABD, valent aufli deux droits ; doncles Angles
ABC, & ABE, feroient égaux aux deux Angles
ABC, & ABD, cefti dirclapartic au tout; ce
qui cft impotlible. 1l eft donc impoffible que la

B 7 Ligne
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Ligne CB étant prolonlgc'c » pafle audeflusde DB,
" On prouveraqu'il s'enfuivroit la méme abfurdicé,
fi on prétendoit que CB érant prolongée , dit pal-
fer au deflous de DB. Etr partant les Lignes CB,
DB, fe rencontrent dire&tement , ou ne font

qu'une Ligne droite ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION X7/
THEOREME VIIL’

Si deux: Lignes droites s'entrecoupent 5 les
Angles oppofez au fommet [erons égaus

entr’enx.

E fuppofe que les deux Lignes A o
droites AB, CD, s'entre- ’
coupent au Point E , autour

duquel clles font quatre Angles.
Cela étant, jedis que les Angles
AEC, DEB, qui font oppofez au
fommert , {ont égaux entr’eux. .

Car puisquelaLigne AE tom- D B
befur CD, ils'enfuit, (par la 13, Prop.) que
Ies Angles AEC , AED; {ont égaux i deux drotts.
De méme, DE tombant fur AR, lesdeux An-
gles AED , DEB, font dgaux 4 deux droits. Par-
tnt les deux Angles AEC, AED, font dgaux aux
deux Angles AED, DEB. Oftant donc I'Angle
AED qui leur cft commun;, les Angles reftans
AEC , DEB, qui font oppofez an fommer, s’enfui-
vent ¢gaux. On prouvera par un femb!able rai-
fonnement que les Angles AED, & CEB, qui
font aufl oppofez au fommet, font égaux entr'cux:
Donc fi deux Lignes s'entrecoupent , les Angles

qu'cl-
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qu'elles font oppofez au fommet, font égaux cn-
u'enx; Cequil falloit démontrer. ‘

REMARCQUE

Nous pouvons ici ¢rablir une Propofition, qui
peut en quelque fagon paffer pour la Converfe de 12
precedente , 'd fgavoir ; que fi deux Lignesdroi-
tes, venant de part & d'autre d'uneautrc Ligne
droite, fc rencontrent 4 un méme Point de cette
Ligne, & font avec clle les Angles oppofez au
fommer égaux: ces deux Lignes(e rencontrent di-
re@tement. Parexemple,

Pofons que Ies deux Lignes droites CE, DE,
viennent de pare & d'autre delaLigne droite AB
{erencontrer au Point E , en forte qu'elles faffent
les Angles AEC, DEB, oppofcz au fommet, -
dgaux entr’eux. Cela érant, je dis que ces deux
Lignes concourent direGtement.-

Car puifqueles Angles AEC, DEB, font fup~
pofez dganx : en leurajolitant I'Angle commun:
AED, il s’enfuivra que les deux Angles AEC,

- AED, prisenfemble, ferontégauxauxdeux au-
tes BED, AED, auffi pris enfemble. Or puig
que Ja Ligne DE tombe {ur la Ligne droite AB,
lesdeux AnglesBED, AED, valent deux droits,
{parla1 ;'.%’rop. } Parrame les deux Angles AEC,
AED, valent auffi deux droits. Et par confequent ,
par la Propofition precedente, les deux Lignes CE 5
DE, concoureat dirc&ement,

PRO-
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PROPOSITION XVI

THEOREME IX

Sile Coté d'un Triangle eft prolongéy I An-
gle exterienr fera plus grand que chacun
des denx oppofez interienrs.

E fuppofe qu'au Triangle A
AB%Plc C(’?tc’ BCfoit prgo- N !
longé vers D. Cela €tant,

je dis premierement que I'An-
gle exterieur ACD eft plus
grand que I’Angle intericur
CAB, qui lui eft oppofé al- B
- ternativement. Pour le prou- -G

yer,

Conpez la Ligne AC en deux parties égalesau
Point E. Menez parle Point B & par le PonfEl2
Ligne droite indcterminde BF. Retranchez de cene
Ligne la partic EF , dgalea EB; & duPointCau
Point F menez la Ligne droite CF. Cela pof¢ :

Comparez le Triangle CEF avec le Triangle
AEB. Le Coté EC du premier Triangle, cft égal
au Cotd EA du fecond , puis quela Ligne ACacte
coupée en deux également. Le Cotd EF a éié fart
égal an Coté EB. Voild donc les deux Corez CE» -
EF, dgaux aux deux Coiez AE, EB, chacunau
fien. De plus, I'Angle CEF, compris des deux
Cotez CE, EF, eft{gala 'Angle AEB, compris
des deux autres Cotez ; parce que cesdeux Angles
font oppofez au fommet. Partant { parla 4.Prop.)
la Baze fera égale a 1a Baze, &les aurres Angles
€gaux aux apmures Angles, chacunawfien; ¢ c‘?i
- B ite
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dire que I'Angle ECF, ou ACF, feraégrlal'An-
gle EAB, ou CAB. Orl’'Ang'e ACD eft plus-
grand que I'Angle ACF, quin’eft que fa partic ; il
cltdonc aufTi plus grand que | Angle CAB; Ce qu'il
falloic démontrer, ‘

Jedisenfccond lieu, que le méme Angle exte..
tieur ACD eft plus-grand que l'autre Angle inte-
rieur ABC, quiluicit ﬁmgcmcut oppof¢., Pourle
prouver, } ' )

Continuez Ja Ligne AC vers G, L’Angle BCG
eft extericur 5 & fon oppof¢ alternativement etk
ABC. Donc par ce qui vientd’éeredit dans la pre-
mieze partie de cette Propofition, I Angle BCG ¢ft
plusgrand que I'Angle ABC. Or par la Propolition
precedente , "' Angle’'ACD eft égalal’Angle BCG,
qui lui eltoppofé au fommet. Partant ' Angle ACD
eft auffi plus grand que 1 Angle ABC; Ce qu'il fal-
loit démontrer.

COROLLAIRE.

1l fuit de cette Propofition, que d'un méme
Point comme A, pris ou I'on veudra horsd’une
Lignedroite, parexemple CD, onne peut mener
verscecze Ligne-1a plus de deux Lignes droites ¢ga--
lesentr'clles.” Car fiou préten- A
dox'tqn'on €n plt mener trois ,
comme AC,AB,AD :dece que
lesdeux Lignes AB, AD, fe-
rolent égafcs , il s’enfuivroit
(parla s . Prop. ) que I’Angle —&5
ABD feroitégal al Angle D.

Mais puis que les Ligues AC, & AD, feroient

aufli égales , il s’enfwmvroit aufli que I’Angle ACD

feroit ¢gal au méme Angle D. Partant les deux An-

les ACD, ABD, quifcroient égaux dal'Angle D,

eroient égaux entr'cux ; c'eft adire qu'un Angle

cxeerieur {eroit égal 4 fon oppol€ intericur, ec qu{ :
’ 3t
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et impofiible , par la Propofition precedente. 1 eft
donc impoflible que d’un Point pris hors d*une li-

ne droite , on puifle mener fur cerre Ligne-la plus
ﬁc deux Lignes Xxoitcs égales entr’elles.

PROPOSITION XVII
THEOREME X

En tout Triangle, deux Angles tels que
Pon woudra o pris enfemble 5 valent
meins que denx Angles droits.

E fuppofe le Triangle ABC, & je dis que deux
Angles de ce Triangle tels que 1'on voud:a,
comme ABC, & ACB, prisenfemble, valent

moins que deux Angles droits. Pour le.prouver,

Prolongez la Ligne BC A

{aux exeremitez de Taquel}c

font ces deux Angles, ) vers

tel coté qu'il vous plaira,

comme vers D. L’Angle .

ACD eft extericur, &1'An-

gle ABC cft fon oppof¢ inte- B c D

ricur. Donc, parla Propofition precedente, I'An-

gle ABC eft plus petit que !’ Angie ACD. Epar-

tant les deux Angles ABC, & ACB:, pris enfem-

ble, feront moindres que lesdeux Angles ACD,

& ACB, pris aufli enfemble. Qr {par la 13%

Prop. ) les deux Angless ACD, & ACB, vaiut

deux droits. Donc les deux aurres ABC, & ACB,

valent moins que deux droits. On prouvera de mé-

me que ACB, & BAC; ou bien ABC, & BAC;

valent moins que deux droits. Et pactant deux Ao-

gles d’un Triangle pris comme l'on voudra, valent
cnn

]
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enfemble moins quedeux droits ; Ce qu'il falloke
démontrer.

I. COROLLAIRE

1l fuir de cette Propefidon, que d'un méme
Pointcomme A, onne peut A
faire tcomber fur une Ligne
droite, par exemple fur CD,
qu'une (cule Perpendiculaire,

Car s'il en pouvoir tomber

deux, comme par exemple

AD, AB, il senfuivroit € B D
que chacun des deux Angles ABD, & ADB, fe-
roieut droits , & qu’ainfi deux Angles d'un Trian-
gle ne feroient pas moindres que deux droits ; Ce
quieft contre la Propofition precedente.

Il. COROLLAIRE.

Tlfuicencore, quefiun Angled’un Triangleeft
droit, ouobtus, chacun desdeux autres fera aigu.
Car chacun de ceux-ci €tant pris avec celui qui eft
déja droit,ou obtus,il s’en doit faire un Tout moin-
drequedeux Angles droits. Partant, fi Pon en
ote celui qui eft droit, ou obtus, lereftant fera
moindre qu'un droit ; ¢’eft d dire aigu.

III. CoROLLAIRE

11 fuit entroifiéme lieu, que fi une Ligne droi-
te, comme AB, tombant fur une autre Ligne
droite, comme CD, fair d’u-
nepart un Angle obtus, com-
me ABC, & del'autre partun
Anglc aigu, comme ABD : en -
{rcuane quelque Point dans la

igne AB, par exemple A,
d'oil’on fafle tomber une Pes-
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pendiculaire fur CD; cette Perpendiculaire tombera
dela part de I’ Angleaigu,comme vous voyez ici que
tombe la Ligne AD. Car fiI'on prétendoic que cet-
re Perpendiculaire plit tomber de la part de " Angle
obtus, comme tombe AC: I'Angle ACB s'enfui-
vroit droit. Erd’ailleurs I’ Augle ABC étant fuppoié

.obtus, il s’enfuivroir que deux Angles d'un meme

Triangle ne {eroient pas moindres que deux droits ;
ce qui eft contre la precedente Propolition.

IV. COROLLAIRE.

1 eft enfin évident que les trois Angles dun
Triangle Equilateral, ou les deux Anglk:s égaux
d’un Triangle Ifofcele , font aigus. Car ccs
Angles érant ¢gaux, fi I'un d'eux ¢roitdroit on
cbrus, les aurres le feroient aufli. Etainfi deux
Angles d'un Triangle ne feroient pas moindres que
deux droits ; ce qui cft impoffible, commeil yient
€¢re démountré.

PROPOSITION XVIIL
THEOREME X I

En tout Triahgle, le plus grand Cité foi-
tientle plus grand Angle.

E fuppofe que dans fe Trian-
gle ABC le Coté AC foit
plus grand que le Coté AB.

Cela érant, je dis que I'Angle ‘
ABCeftplus grand que I' Angle D
C. DPourle prouver,

Retranchez de AC la partie

ADégalca AB, & menezlaLi- B - ¢
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gne droite BD. Le Cété CD, du Triangle BCD, eft
prolongé vers A ; donc ( parla 16.Prop.)I’Angle
extericur ADBeft plus grand que fon oppof¢ inte-
tiear C. Drailleurs, puisque AD eft égaled AB,
les Angles ABD, ADB, font ¢gaux , par la .
Prop. “Orl Angle ABC eftplus grand que I'An-
gle ABD, quin’efl que fa partie ; 1l feradoncanfli
plusgrand quel’Angle ADB, &4 plus forte rai-
fonque I'Angle C , qui a étd prouve moindre que
ADB; Cequ'il falloitdémontrer.

PROPOSITION XIX.
THEOREME XII

Entout Triangle, le plus grand Angle cft
foutennpar le plus grand Coté. ©

E fuppofe que dans le Triangle ABCI'Angle C
foir plus grand que I'Angle B. Celacrant,je
dis que le Coré AB, qui folrient le plus grand

Angle, eft plus grand que AC , qui foiizient le plus.
peut. ‘

Car fi AB n’¢roir pas plusgrand c

que AC, ils’enfuivroit qu'il lui fe- L
foic égal, ou moindre ; s'il lui i : .
éroit gal, les Angles B, & C,fe-

roient égaux, { par la §.Prop.) cc A B
qui cft contre {a fuppofition. §'il €roirplus petit,
leCoté AC feroitplus grand , & ( parla Propoit-
tion precedente ) I'Angle B feroit plus grand que .
I'ngle C 5 cequi cft encore contre la fuppoittion.
Et partant le Coté AB ne pouvant ¢re niégal,
ni plus petit que AC, il s'enfuit quil- ¢ft plus
grand ; Ce quil falloitdémontrer,

‘CoroL-
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COROLLAIRE.

11 fuit de cette Propofition, que fid'un Point
hors d'une Ligne droite, on fait tomber fur cene
Lignetantde Lignes droi- A
tes que 'on voudra,com-
meAB, AC, AD, AE,

I'une defquelles , fcavoir

AB, {oit perpendiculaire :

ceree Perpendiculaire fera

l1a plus petite de routes;

car elle foliriendra necel EDCD
fairement un Angleaigu, commefontC, D, E;
au lieu que les autres fottiendront un Angle droit,
comme eft B,

PROPOSITION XX
THEOREME XIIL

Entout Triangle, deunx Cotez tels quelon
voudra , pris enfemble o (ont plus grands
gue le rroifieme.

‘]E fuppofe le Trian- o

gle ABC , & jedis

"7 que deux de fes

Cotez, tels que I'on

voudra, comme AB, C B

AC, pris enfemble,
font plus grands que le troifiéme BC. Pour le prou-
VCry
Prolongez le Coté AB versD; puisayant fait
ADégala AC, merez laLigne droite DC. Ce-
la pof¢: AuTriangle ADC les Cotez AC, }}D»
ont
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fent dgaux, parlaconftru&tion. Donc ( par la
5¢.Prop. ) I’Angle ACDeft égalaI'Angle D. Or
I'Angle BCD eft plus grand que ACD, qui n'eft
que fa partie ; donc il eft aufli plus grand que I'An-
gleD, fondgal. -

Maintenant, puifque dansle Triangle BDC I'An-
gle BCD eft plus grand quel’Angle D: il s’enfuit
par la Propofition precedente, que le Coré BD eft
plus gramf que le Coté BC. Orles deux Corez BA,
AC, du Triangle ABC, fontdganxd BD, parla
conftruction. Donc lesdeux Cotez BA, AC, pris
enfemble, font plus grands que BC ; Ce qu'il fal-
loit démontrer,

PROPQSITION XX
THEOREME XIV.

Si des extremitez. d'yn Coté de quelque
Triangle, on méne deux Lignes droites
qui [e rencomtrent au dedans d’icelus
ces deux Lignes [eront plus petites que
les denx autres Cotez. de ce Triangle
mais elles feront un plus grand Angle.

E fuppofe le Triangle ABC; & ayantprisunde
fes Corez & difereion, comme BC, je méne
lesdeux Liones droites BD, CD, qui fe ren-

contrent en dedansau Point D. Cela drant , jedis,
1°.que ces denx Lignes BD, CD, font plus peti-
tes que les deux Corez BA, AC. Pour le prou-
ver, ‘

Prolongez BNjufquesen E. Celapofd: Dansle

Triangle BAE les deux COtez BA, AE, font plus
. grands



48 ELEMENS D'EUCLIDE. ] |
grands que le troifiéme BE,
par la Propofition precedente 5
donc en leur ajottant EC
commun, ils’enfuirque BA,
AE, EC, (ceft a dire
BA, AC,) font plus grands

ue BE, EC. De méme au
Triangle CED les deux Cotez
CE, ED, font flus.grands que le troifiéme CD; |
donc en leur gjottant DB, commun, il s'enfuit
quE,ED,IHL(ckﬁi&mBE,EC,)ﬁm
plus grands que BD , CD. Mais il a d¢ja €té prou-
vé que BA, AC, font plusgrandsque BE, EC.
Denc 4 plus fore raifgn BA, AC, font plus
grands que BD, CD; Cequ'il falloit démonrer.

“ Jedisen fecond lieu, que ' Afgle BDC eft plus
grand quel’Angle BAC. Pour le prouver, -

Le Coté ED, du Triangle CEP, eft prolon-

¢ vers B, & I'Angle BDC eftextericur; donc
par la 16. Prop. il lera plus grand que fon oppof€
intericar DEC, ou BEC. De méme, le Coté
AE, du Triangle BAE, eft prolongé vers C;
partant |'Angle exterieur BEC eft plus grand que
fon oppof¢ inrericur BAE, ou BAC, Maisila
ddja éué prouvé que 1'Angle BDC eft plus grand
quel’Angle BEC. Donca plus forte raifon%‘ﬁn- :
‘g'e BDC eft plus grand que I'Angle BAC; Ce
qu'il falloic démontrer.

CRIDRHRI)
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'PROPOSITION' XXII
PROBLEME VIIL

/

Décrire un Triangle qui ast les trois Cotez,
“éganx atrois Lignes droites données o qui
foient telles que dewx: dentr'elles, pri-
[es enfemble , [oient plus grandes que la
troificme. '

E fuppofe qu’on doune les trois Lignes droites |
A, B, C, deux defquelles, telles que l'on
voudra, comme A, & C, prifes enfemble,

font plas grandes que la troifiéme B. Cela ¢tant,
¢ propofe de décrire un Triangle qui ait les trois
Cotez ¢gaux 4 ces troisLignes données, chacund
lafienne,” Pour le faire , .

Menez
L Ligne A

cterminde c

DE. Pre.
ez fu;' cet-

. telignela :
' pmeDF, (D H\ E.

Cotmle 3

lune de
s trois
Lignes |
drpitcs donndes , par exemple 4 A. Prenez en-
Uite Ja partic FG dgaled I'une des deux reftantes,
arexemple i B. Prencz enfin lapartie GH égale 2
toifiéme C. Décrivez un Cercle ducentre F,
Tome I, C &de
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& de I'intervalle FD. Décrivezun autre Cercle du
centre G , & del'intervalle GH. Ce fecond Cercle
coupera le premier aux deux PointsK , & L. Pre-
nez 'un deces deux Points , par exemple K, du-
quel menez deux Lignes droitesaux Points F, &
G. Cela érant, je dis que le Triangle FGK ales
trois COtez ¢gaux aux trois Lignes droites donndes.
A, B, C. Pourleprouver,
- 1% LesLignesFK, FD, font dgales, ¢rantles
Rayons d’'un méme Cercle. Mais FD a éié faite
égaledlaLigne A ; donc FK luieft auflidgale.
2°. Le COtéFG, parla conftruction, cftégal
alaLigne B. .
3°. Les Lignes GK, GH, font aufli égales
érant les Riyons d'un méme Cercle. Mais GH a
écé faite égale d laLigne C 5 donc laLigne GK eft
aufli égale a la Ligne C. Et partant le Triangle
FGK ali:s trois Corez €gaux aux trois Lignes droi-
tesdonnées A, B, C; Cequ'il falloic fgirc& dé-
montrer,

REMARQUE

Pratique de cette Propofition. Suppofons qu'on
donnelestroisLignes A, B, C;
deux defquelles prifes comme P'on T
voudra font plus grandes que {a Ao

. troifiéme, ~F.

Prenezavee le Compas la gran- PAY
deyr de la Ligne A, & la tranf-
portez en DE. Prenez en fuire la
grandeurdelaLigne B, & appli- P E.
quant le Compas au Poine I, dé-
crivez un Arc de Cercle vers F. Prencz auffi la gran-
deur de la LigneC, & tranfportant le Compasat
PointE, décrivez encore un Arc de Cercle qui’

* coupe le premier au Point F. Enfin tirez les Lignes
FD, FE; &le Tuangle DEF aurafes trois Cotez
€gaux aux trois Lignes dounces. . P RO




o LIVRE PREMIER. sr
'"PROPOSITION XXIII.‘
PROBLEME IX

Une Ligne droite érant donnée, & un
Point cuicelle, tirer dece Point une Li~
gney qui fafle avec la Ligne donnée an
Argleégal aun Angle rectiligne donné.

E fuppofe que laLigne donnée foit AB ; quele
Pointdonné enicelle foit A;
& que I' Angle donné foit C. F
' Etje propofe de tirer du Point
A une Ligne droite qui fafle
avec AB un Anglcégalz‘\l'An- A G b
gle C. Pour le faire,
Prenez fur les Lignes CD,

. CE, tels Points qu'iTvous plai-
1, comme D, & E, & me-
nez la Ligne droite DE. Puis E

ayantpris AG , ¢galed CE, achevez par la Propo-
fiion precedente de décrirele Triangle AGF, qui
aitles trois COtez égaux aux trois Corez du Trian-
gleCDE ; {gavoir les deux Corez AG , AF, dmux
auxdeux Co1ez CE, CD; & la Baze FG dgale &
laBaze DE. Dot il fuit, (par la 8. Prop.} que
I'Angle A et égalal’Angle C; Ce qu'il falfoit fai-
re.

REMARQUE.

Pratique de cette Propofition. Suppofons que
T'on donne le Point A dans la Ligne droite AB,’
avec I'Angle D. Appliquez le picd duCompasau’

C:2 Poine
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Point D, & de tel intervalle

qu’il vous plaira décrivez I’ Arc G __¢
FG. Puistran{portantle Com- <E -
pas ainfi ouvertau Point A, dé- D \

crivezl'Arc HI. Cela fait, pre- F

nezavec le Compas fa diftance U
" ¥G, &latranfportezde H en K
1. Tirez enfin parle Point A & A B

H
sarle Point I, la Ligne droite -
Al; &alors]'Angle A fera égal i\l“Anglc D.

PROPOSITION XXIy. .
" THEOREME XV.

Sideux Triangles ont deux Cotez égaux &
> deux Cotezy chacun au fien, ¢ gue
Uun dicenx: ait I Angle compris de ces
Citez, égaux plus grand que lautre; la j
~ Baze fera auffi plus grande que la Baze.

E fuppofe que dans les denx Triar}glcs ABC,
DEF, le COté AB foit égalau Coté DE ; le
Coté AC au COté DF ; mais que I'Angle A

foit plus grand que I'Angle EDF. Cela éant, je
dis que la Baze BC fcra plus grande que 1a Baze EF.
Pour le prouver ,

Tirez ( pac a D

la Propofition

precedente ) [a -

}.i ne DG,gui

afle avec DE s L

I'Angle EDG B CEX ¢

¢gald I'Angle v T
S A. Cet-




b
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. A Cette Ligne DG tombera hors le Triangle
DEF, puisque I'’Angle EDF eft fuppolé plus perit
quePAngle A. Faites enfuite DG €gale 4 DF, ou

: i AC fon égale, & menez la Ligne droite EG.

CeureLigne paffera neceflairement ou au deflus du
_ Point F, ou par le Poiht F, ouaudeflous. Pen-
fonsqu'c]!c paffeau defius, comme ici; & tirons

- kaLigne FG. Maintenant en comparant les Trian-

les DEG, & ABC, lesdeux Cérez ED, DG,

- font éaux aux deux CdiezBA, AC, chacunau

|
i par la 4. Prop. Deplus,auTriangle DFG les deux

fien; & ' Angle EDG égal dI'Angle A, parlacon-
ftrudtion.Partant 1a Baze EG elt ¢gale d la Baze BCy
Corez DF, DG , font égaux, parla conftruétion.
Donc (par la g. Prop. ) les Angles DFG, DGF,
ur la Baze, s’enfuivent égaux. Ori’Angle EFGeft

E‘lus grand que I Angle DFG, quin'eft quefa par-
- i

e; il eft donc aufliplus grand que I’Angle DGF,
&4 plus forte raifon quelAngle EGF, quin’eft
que partic de DGF. Cela érant : puis qu’au Trian-
ék EFG, l’Anglc EFGeft plus grand que I’Angle

GF, ils’enfuir (par la 19. Prop:) c{uc le Céé
EG, qui foiitient le plus grand Argle, eft plus
grand que le Coré LF, qui folitient le plus perir.
MaisBCeft égale A EG, comme il a €i¢ prouvé.
Partaie BC cft plus grande que EF.
" Penfons mainre-

Mt que la Ligue - A 2

EG pafic par le A

gomt F, comme

dis cette Figure ; B C E F G

2uquelcas o1 mon-
tera, comme ci-deflus, que EG eft (galed BC,
OrEG eft plus graude que EF , qui n’eft que fa par-
tie ; donc BC fera aufli plus grande que Ja Ligne EF.
Penfons en troifiéme lieu quela Ligne EG pafle
audeflous du Point ¥, comme ici ; auqqel cas la
Ligie EG fera tofijours prouvée égale a BC: Ot
C3 les
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les  Lignes

DF,FE,(lui A D
font menées
dans leTrian-
gleDEG,font
plus  petites B c 5 e}

que les deux

DG, GE, par la21.Prop. Donc fi de ces deux
Touts indgaux on oOte les parties DF, DG, qui |
font {gales, par ia confiruction : le refte EF s'en-

. , fuiviamoindre quele refte EG 5 & partant moin-
dre que fon égale BC. Ainfi de quelque fagon que
tombe la Ligne EG, cette Ligne, on fon égale

- BC, fera wtjours plus grandc queEF; Cequiil
failoit démontrer. '

PROPOSITION XXV,
THEOREME XVI

iil :  Sideux Triangles ont deux Citez égaux s

deux Cotez. o chacun anfien, ¢~ la Ba-
ze plm‘ grande que la Baze: ils auvom
auffi P Anglecompris de ces Cirez éganx
plusgrand quel’ Angle.

. ]E fuppofe que dans

les deux Triangles

A D
; ** ABC , DEF, le
: Cotd AB foit égal an
’4 Coté DE , le Coté '
AC au Coté DF, &
E F

que la Baze BC foit B C
Flus grande quela Baze EF. Cela éuant, jedisque
"Angle A eft plus.grand que 1'Angle D.

Car
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Car fi cela n’éeoit, il lui feroit égal, ou plus
petit. Maisil ne peut lui étre égal ; parce qu’il s’en-
fuivroit que la Baze BC feroit ¢gale ala Baze EF,
parla 4. Prop. ce qui eft contrela fuppofition. 1l
ne peut non plus étre plus petit 5 carils’enfuivreit
que la Baze EF feroit plus grande que la Baze BC,
par la Propofition precedente 5 ce qui eftaufli con-
tre la fuppofition. Doncl'Angle A eft plus grand
quel’Angle D; Cequ'il falloir démontrer.

PROPOSITION XXVI
THEOREME XVIL

Sideux Triangles ont deux Angles ‘ganx &
deux: Angles, chacun an fieny < un
Coté cgal a 1n Citéy [(avoir, ou cclus
aux extremitez, duguel font les Angles
eganx y oncelui gui [ousient I'un de ces
Angles: ils anront auffi les denx antres
Cotez éganx o chacun au fien, < lau-
tre Angle égala l‘ngtre Angle, ¢ tout

e Triangle fera egal a rout le Triangle.

]E fuppofe que dans

les ‘deux Triangles A

D
ABC, DEF, I'An- . /\
ch[oit €gal 4 I'Angle G
» Angle ACBa I’ An-
ge F, & que le Cf)ie’
BC foit égal au Cotd 5 P

EF, aux extremirez def-
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quels font les Angles égaux. Cela drant, je dis
quc le Coe A B eft ¢gal au Coté DE; le Chié
AC au Co6t¢ DF ;5 que I'Angle BAC eft égal &
I'Angle D; & enfin quetoutle Triangle ABC eft
€gal a tout le Trianglc DEF.

Car fi AB n'¢toue pas ¢gala DE, il s"enfuivroit
que I'un de cesdeux Corez feroit plus grand que
T'autre ; penlons, fivous voulez, quecefoit AB,
En ce cas rerranchez de ABlapartie BG égale ED;
puis tirez Ia Ligne CG. Maintenant comparantle
Triang'e GBC au Triangle DEF: le CO:¢ GB fera
£ealau CHré ED pas la conftru@tion;le Cé:d BC o
égal au COté EF, & I'Angle B égalal’AngleE,
par fuppofition. Denc (par la 4. Prop.) laBaze
feraégalea la Baze, & 'Angle GCB égal d I"Angic
F. Maisi’Angle ACBefi fuppolé (gala ' Angic F
ainfi il s'enfuivroit quel’Angle GCB, & l'Angle
ACB, {croient ¢gaux en- . N
tr'eus, c'eftd dire lapac- A D
ticau teut; ce quieftim-
pollible. Il eft dencim-

* poflible que le Coeé AB
{oir Plus grand que le
Cor DE.Onpreuverade L
méme que DE nefgauroit B HC
étre plus grand que AB. Donc ces deux Cbhrez AB,
DE, fonr ¢gaux. Enfuite dequoi, puis que, par
Ia fuppofition , le Coré BCeft {gal A EF, & I'An-"

le B ¢gald1'Angle E: il s’enfuit ( par la 4. Prop. )
que la Baze AC eft égale 4 la Baze DF ; quel’ Angle
BAC cft dgal a I'Angle D; & enfin que routle
Triangle ABC eft égal d tout le Triangle DEF ; Ce
qu'il fallcit démountrer,
Suppofons maintenant que le Coté AB, qui foi-
tient 'Angle ACB, &le Coté DE, qui ?oﬁticnt
l’Anﬁ(le F, fontégaux entr’cux. Cela érant, je dis
que le Cotd BC eftégal 4 EF ; le Coté AC égald
DF; quel’Angle BACeftégal il'Angle D ; & cfriv
. n
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. fin que tout le Triangle ABC eft ¢gal 4 rout le

‘Friangle DEF.

Car fi BC n'étoit pas égal A EF, il s'enfuivroit
que l'un de ces deux Cbrez feroit plus grand que
l'autre. Penfons que ce foit BC; auquel cas re-
tranchez de BC la partie BH égaled EF, &tirezla
Ligne AH. Maintenant, comparant le Trian
ABH au Triangle DEF : le COté BH fcraégalau
Cité EF , par la conftration ;lc Coté AB eft égal
suCoté DE, & | Angle B égald ’Angle E, par
fuppofition. Partant ( par la 4. Prop. ) la Bazefe-
raégale i la Baze, & I Angle AHB f¢ra égali I"An-
gle F. Or'angle ACB cft {uppofé dgal AT’ Angle F.
Donc I' Angle A HB feroit gal 4 | Angle ACD,
c'eftd dire lg’Anglc exterieur 4 fon oppof¢ interieur;
ce qui eft impoffible , par fa 16. Prop. 1l n'eft
donc pas vrai que le Coté BC foir plus grand que
EF. On prouvera de méme que EF n’efl pas plus
‘grand que BC. Partant ces deux Cotez BC, EF,

ntégaux. Mais le Coté AB étant fuppof€ égal 3
DE, & I'Angle ABC égal 3 I'Angle E : il s enfuig
{par la 4. Prop.) quela Baze AC cft égale ila
Baz¢ DF ; que 1'Angle BACeft égal i1'Angle D5
& enfin que tout le Triangie ABC eft égal i tous
de Txiani.;[c DEF ; Ce qu'il falloit démontger.

b

C g P RO
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PROPOSITION XXVILI.
| THEOREME XVIIL

Si une Ligne droite tombant fur deux Li-
gnes droites faitles Angles oppofez. al-
ternassvement o éganx emtr’eux : ces deux
Lignes feront paralleles entr’elles.

v fuppofe que les deux Lignes AB, CD, font
Y drottes; &quelaLigne EF tombant deflus faie
les deux Angles CFE, & FEB, qui font altcr-
nativement op-
pofez , dganx . A E /
entr'eux. Cela
éunt , je dis - G
que-les Lignes '
AB,CD, font . / F D
paralieles.

Car i elles ne font pasparalleles, cesdeux Li-
gnes crant prolongées d'une part ou d'autre fe poury
ront rencontrer ; penfons que ce foit vers G. En
cecas, les deux Lignes EG , FG , avec laLigne EF
formeront le Triangle EFG , dont le Coré GF fe
trouve prolongé vers C. Partant ( par Ja 16. Prop.}
I'Angle exterieur CFE fera plos grand que fon op-

“pof¢ alternativement FEB ; ce qui cft contre la
fuppofition. DoncJes denx Lignes AB,CD, four
paralleles; Ce qual fallpit démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XXVIIL
THEOREME XI1X.

Si.une Ligne dreite tombant [ur deux Li-
gnes droites , fait I Angleexterieur égal
a fon oppofe imterienr de méme part
ou bien les deux interienrs de méme.
part égaux a deux droits: ces deux Li-
gnes feront paralleles entrelles.

droites, & que la Ligne EF tombant deflus,

& les coupantaux Points G, & H , fafle I'un-

des Angles extericurs, comme EGA, dgalal’An-

gle GHC , qui cft fon oppof€ intericur de méme

tt. Cela tant, je dis queles Lignes AB, CD,.
gnt paralleles.

]E fuppofe qu'c les deux Lignes AB, CD, font

Car (Pai la xls. : e .

sPiop. ) ['Angle /

HGF;& eft gal & A G 3
I'Angle EGA. Mais C u/ D
IAngle EGA cft

égal” a T'Angle P

GHC, par fuppo- )

fiion. Partant I'Angle HG B eft égal a I'Angle
GHC, qui eft-fon oppoféalternativement. D'ou
ilfuir, parla Pto[Po ition precedente , que Jes Li-
goes AB, CD, font parallelles ; Ce qu'il falloit
démontrer. '

Je fuppofe en fecond lieu , que les deux Angles
AGH, & GHC, qui font les deux oppofez inte-
rieurs de méme part, foient €gaux adeuxdroirs,

C Cela
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Ce'aérane, jedisencoreque lesdeux Lignes AB,
CD, fontparalleles. :

Car puis que lesdeux Angles AGH , & GHC,
font égaux a deux droits, 1l s’enfuit qu'ils font
<gauxanx deux Angles AGH, & HGB, (Bxi va-
Ient auffi deux drotts, par la 13. Prop. Done,
fi de ces deux Touts,qui font égaux, I'on ote
¥Angle AGH, qui leureftcommun: les Angles
reftans GHC , & HGB , qui font oppofez alternati-
vement , {erontégaux; & partant, par la Propofi-
tion precedente, les deux Lignes AB, CD, font
paralleles 3 Ce qu'il falloit démontrer.

REMARQUE.

Si o fuppofoir que la Ligne AB inclinit tame
foit peu par I'extremité A, vers la LigneCD, &
quainfi ' Angle AGH devenant un peu plus petit’,
les deux Angles AGH, & GHC, prisenfemble,
valuflent moins que deux droits: en ce cas il eft
¢vident queles Lignes AB, CD, n¢ feroient point
paralleles ; mais qu'étant prolongées elles fe ren-
contreroient du coté ou ces deux Angles valens
moins que deux droits. Et partant nous pouvons
drablir ici cette verité: Que fi une Ligne droite®
tombant fur deux Lignes droites, fait tes deux Au-

les intericurs de méme part moindres que deux

roits , ces deux Lignes ne font point pasalleles ; &
qu'érant prolongées elles (e rencontreront du coré
ou ces deux Angles valent moins que deux droits,

, PRO-

-
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PROPOSITION XXIX.
THEOREME XX

Si une Ligne droite tombe fur denx Lignes
droites paralleles : clle fera les Angles
oppefez. alrernativement,igawnx entr'enx;
Pdngle exteriewy égal 4 [on oppof¢ in-

- terienr de méme pares ¢ les deux in-
terieurs de m\t"me part cgaux 4 deux
droits., )

E fappofe que les e
dcup}:o Eigncs A (;/E B
u/ D

droites AB , CD, C
foient paralleles , &
que la Ligne droite -

EF tombe deffus, & F

les coupe aux Points

G, & H. Cela éuant , - je dis premierement que
Ies Angles oppofez alternativement, tels que font'
AGH, & GHD, fontégauxentr’eur.

Autrement il faudroit que I'vn de cesdeux An-
gles it plus petit que I'auere. Penfons que ce foit
AGH ; auquel cas AGH prisavec GHC, vaudroit
foins que GHD pris avec le méme GHC. Mais
GHD, & GHC, valentdeux droits, par la13.
Prop. Partant AGH, & GHC, vandront moins
quedeux droits. Er ainfi il s’enfuiyroit, par lare-
marque precedente , c}ue ces Lignes AB. CD, ne
feroient point parallcles:; ce qui eftcontre la fup-
pofition. L’Angle AGH ne peut donc pas étre plus.
. Cz pene
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petit que I'Angle GHD. On prouvera de méme
que I'Angle GHD ne peut pas étre plus petit que
I'Angle AGH. Donc ces-deux Angles font ¢gaux
entr'eux ; Cequ'il falloit démontrerx.
+ Je.disen{econd lieu, E
que l‘{}\ngli c;tcrieur A G/ B
kGBeft égald fon op- R g
pof¢ inret%cur de mé- < H/ D
me pare, ﬁ;avoithHD.

. Car { par la 1g. :
Prop.) EGB eft égalsi F

AGH, qui lui eft oppof€ au fommet. Or, parce
qui vient d*étre prouve, AGH eft égala GHD. Pat-
tant EGB eft auEl ¢gal aGHD; Cequ'il fallotr dé-
montrer;: -

Je dis enfin que les dewx Angles interieurs de
méme part, comme BGH , & GHD, font ¢gaux
adeux droits. E )

Car, par cequi vient d'étre prouvé’;, I'Angle
GHD ecft égal'i I'Angle AGH. Et partarit GHD
prisavec HGB, vaudra autaptqée AGH pris avee
HGB. Or, par la 3. Prep. AGH, & HGB,
valent deux droits. Donc GHD, & HGB, valen€
aufli deux droits ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXX
THEOREME XXI

Les Lignes droites paralleles a une méme
Jont paralleles entr'elles.

ralleles 4 la Ligne EF. Cela éant, je disque
ces Ligues fonc paialleles entr’elles, Pour le
prouver ,

]E'fup ofe que les Lignes AB,.CD, font pa-,

Tirez
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Tirez la Ligne droite GK, qui coupe ces trois
Lignesaux Points G, H, K. Epfuite dequoi , puis
queles Lignes AB, EF, fout paralleles > par {up-
pofition , & que GK tombe deflus: il s’enfuic
(par la29. Prop.) queles Angles AGH , & GHF,
qui font oppofez alternativement , font égaux cn-
tr'eux. De meéme , g

uis que les Lignes EF,
PCD‘E font aglf}i fup- 3 _(;/ g
pofées paralieles, & H

que 2 méme Ligne & K/ D,
GK tombe deflus: il /

s'enfuit { par laméme

Prop. ) que I'Angle cxterieur GHF eft égald fon
oppof¢ intericur HKD. Ainfi les deux Augles
AGH, & HKD, qui font égaux 4 un méme , fone
égaux entr’eux. Or ces Angles {ont oppofez alter-
nativement. Donc (par la 27. Prop.) lés déux
Lignes AB, CD, fontparalleles ; Ce qu'il falloit
démontrer.

PROPOSITION XXXI.
PROBLEME X

Par un Point donné mener une Li igne droite
parallele 4 une Ligne droite donnée.

JE fuppole quele E

Point donné foit = A F
A, & la Ligne
droitedonnée,BC; B____ D C

& je propofle de _
mener par Je Point A une Ligne, qui foit parallele

aBC. Pour le faire,
“Tirez du Point A d tel Point qu'il vous plaira de
la
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la Ligne BC, la Ligne drotte AD, qui fatle avec
BCun Angle tel qu'il vous plaira, comme ADC.
Meunez enfuite par
lePoint Ala Lié)ne' E . A E
droite EAF, qui ’

fafle avecAD ’An- B D . C

le EAD égal 4 - .
‘Angle ADC, Cela éuant, jedis quela Ligne EF
eft parallele 2 BC. .

Car les Angles EAD, ADC, qui font oppofez
alternativement , font égaux , par la conftradtion.
Pareant ( par laz7. Prop. ) lesLignes EF, BC,
font paralleles ; Ce qu'il falloit faire , & démon-
trer.

~

REMARQUE -

Pratique de cette Propofition. Pofons que i
Ligne IK foit donnée, & que le Point donné fox
H. Mettez le pied du Compas au Point H, &1'ou-
vrez de telle forte qu’en décrivant un Arc de Cer-
cle,ilrazela Li- -

ne IK. Cela N H
l::it . tranfportczr (\M
Compas ainft
ouvert Pi un I ~N K S

Point de 12 Li-

gnclK , commeI, & décrivez de la part du Doint
H, I'Atc ENM ; puis tirez par le Point H une
Ligne droite qui raze I'Arc LNM ; & alors ceue
Ligoe NH fera parallele a Ia Ligne IK.

A
<»

58
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PROPOSITION XXXII.
THEOREME XXIL

Entout Triangle, undes Cotez étant pros
longéy ' Angle exterienr eff égal anx
devx oppofez. interieurssy € les trois An=
Yles dun Triangle fint éganx 4 denx

droits. -
A

c -D

B
ABC le C6té BE {oit pro-

"Efuppo['cque du Triangle
J longé vers D. Celadrant,
jedis premierement que I'An-
. gleextericur ACD -eft égal
. aix deux oppofez intetietrs
A, &B; pusenfemble. Pour P
le prouver e

Menez par le Point C, la Lignedpnite CE paral-
Iele & AB, par la Prop. precedente. Celapofé:
puis que les Ligues AB, CE, font paralieles, &

- que Ja Ligne AC tombedeffus : jls’enfuit (parla
29. Prop. } que I'Angle ACE eft égala I'Angle A,
qui lui cft oppof€ alternativement.

De méme, puis que les Lignes AB, CE, font
paralleles , & que la Ligne BD tombe deflus: i
s'enfuic ( par laméme 29. Prop. ) quel'Angleex-
wricur ECD eft égal 3 fon oppof¢ interieur B. Ec

partant I'Angle total ACD eft égalaux deux An- -

ges A, & B; Cequil falloit démontrer. N
Je dis en fecond licu, que les trois Anglesdu
Triangle ABC font égaux i deux droits.
Car il vient d'étre prouve que les deux Angles é&,
&3B,
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& B, font ¢gaux i I'Angle ACD. OrI'Angle ACD, |
avecl'Angle ACB, font égaux a deux droits , | par
la 13. Prop.) Donclesdeux Angles A, & B, avec
I'Angle ACB, fontaufli égauxadeux droits; Ge
qu'il falloit démontger. .

I.COROLLAIRE.

" 11 {uit premierement de cette Propofition , que
les trois Angles d’un Triangle pris enfemble font
€gaux aux trois Angles d’'unac.tre Triangle, pris
aufli enfemble. Car les trois Angles de l'unva- |,
lent deux droits , de méme que les trois Angles de. §
Lautre.

IL COROLLAIRE.

1 fuit en fecond lieu, que fi deux Anglesd'm
Triangle font égaux 4 deux Angles d'un autre
- Triangle, lewoifiéme feraauffi égalau troifiéme.

IIl. CorRoLLAIRE.

"1l fuit en troifi¢me lieu, jue fi I'undes Angles
d'un Triangle eft droic, les deux aurres valentau
tant qu'un droig.

IV. CoroLELAIRE.
11 fuit enfin, que fi deux Angles d'un Triangle

fentconnus, le troifiéme feraanfli conuyg ; car ¢¢
troifidme it le refte de deux droits.

REMARQUE

Par cetre Propofition nous pouvons déterminer i
combic¢n d’Anges droits font égaux tous les Angles
d'une Figure rectiligne, Carfidel'un des Angics

: i
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de cette Figure I'on tire 4 tous les autres Angles au-
ant de Lignesdroites qu'il eft poffible de former de
Triangles: cette Figure fera divifée en pluficurs
Triangles , les Angles de chacun defquels valant
deux d%oits » P'onfgaura la valeur des Anglesde cet-
te Figure, puis qu'ils font les mémes que ceuxde
tous ces Triangles. Ainfi crarcc u'une Figure de
uatre Cotez fe_peut refoudre en deux Triangles:
il s'enfuit que fc%quatrc Angles valent quatre An-
ﬁlcs droits.  Et parce qu'unc Figure de cinq Cotez
¢ peut refoudre en trois Triangles , fescing An-
gles valent fix Anglesdroits &c. Etd'autant que
toute Figure de plufieurs Cotez fe peut refoudre cn
amant de Triangles qu'elle a de Cotez, moins
deux: nous devons conclure que tous les Apgles
d'unce Figure rediligne font dgaux a deux fois au-
tant d’Angles droits qu'elle a de Cotez, moinsdeux.
Ainfi les Angles d'un Decagone valent 16 Angles
droits; ceux d'un Dodecagone valent vingt An-
%lcs droits ; & ceux d’un Chiliagone, ou d'une
igure dc mille Cotez, valent1996° Anglesdroits.

PROPOSITION XXXIIIL
THEOREME XXIIIL

Si deux Lignes droites [ont égales € pa<
ralleles , les Lignes droites qui joignent
leurs extremitez de méme pars o fon
auffi égales ¢ paralleles. {

J’E {uppofe queles Lignes AD, BC, font égales
J & paralleles, & que leurs extremitez fontjoin- -
tesdeméme part par les Lignes droites AB, DC,

Cela ¢uane, je dis queces Lignes AB, DC, fom
aufli
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auffi égales & paralleles. Pour le prouver, g
. DuPoint Bau Point D tirez laLigne droite BD.
Celapof¢, puis queles Lignes droites AD, BC,
font paralleles, & que la Ligne BD tombe deflus:it

" s'enfuit (parlaz9. Pn‘)'p.) ue les Angles ADB, &
ez

CBD, qui font oppo ternativement » font
égaux entr'eux. Compa- B c
rant enfuire fes Triangles

ABD, & CBD, le Coté

AD cft ¢gal au Coté BC,

par fuppofition ; le Cotd

BDeft commun ; I"Angle

ADB eft égal a I'Angle -A D
CBD, comme il vient d’étre prouvé. Partamtla
Baze AB cft ¢galed laBaze CD, & I'Angle ABD
dgal 3 I'Angle CDB par la 4. Prop. Orcesdeux
Angles ABD, &CDB, font oppolez alcernative-
ament. Donc { par la 27.Prop,) les Lignes AB,
DC, foncaulli paralleles ; Ce qu'il fatloit démon-
trer. : : .

PROPOSITION XXXIV.
" THEOREME XXIV.

En tout Pd?allelogmmmc les Cirez ¢ les
Angles oppefer. font éganx entrenx,
¢~ la Diagonale le coupe en deux ¢ga-

- lement.

E fuppofe que AC eft un Barallelogramme» &
J que BD eft la Diagonale. Cela érant, jedis
que le Coré AB eft ¢gal a fon oppofé GD 5 ke

Coré AD dgal 4 fon oppoic BC ; quel Angle A,c(t

égala fon oppof¢ C ; & queI’Angle ABC eft e{{!ﬁ;
. afo
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afonoppofé ADC ; & enfin quele Triangle ADB
cft égalau Triangle CDB, & qu'ainfi la Diagonale
coupc le Parallelogramme en deux dgalement. -

Car puis ?uc lesLignes B ¢
AB,CD, fontlesCotez
oppofez d’'un méme Pa- -
rallelogramme , il s’en-
fuitqu’elles font paralle-
ls. Ev par confequent la & * D
Ligne BD tombant def-
fus; les Angles ABD, &BDC, quifomt oppolez
alternativement , font e’gaux entr'eux, par lazg,
Prop. Parlaméme raifon, lesdewx Angles AD3,
& CBD, qui font oppofez alternativement, font.
aufli égaux enter’eux. Ainfi les deuxTriangles ABD,
BDC, out deux Angles égaux a deux Anges,
¢hacun au fien, & le Coté BD, aux extremitez
dnquel fonc les Angles égaux, eft commun. Par-
tant {par la 6. Prop.) Tes deux antres Corez AB,
AD, font égaux aux deux autres CotezCD, CB,
chacun au fien , fcavoir AB 4 CD, & AD a CB;
I'Angle A eft égald I'Angle C; & toutle Triangle
ABD eft égal a tout le Triangle CBD. Enfin puis
quelesdeux Angles ABD; & CBD, ont ¢ié fepa-
fément prouvez ¢gauxaux deux Anglcs CDB, &
ADB: ireﬁ dvident que I’ Angle toral ABC eft égal
al’Angle total ADC; Qui et tout ce qu'il falioit
démontrer. :

.  COROLLAIRE.

H{uit de cetre Propofition, qu'en tout Paralle-
logramme, fi un'Argle eft droit, lesrois autres
lefoncaufM. Car puts queles deux Angles fur un
méme COté font égaux 2 deux droits: fi I'uneft
droit, I'autre I'eft aufli; & par confequent aufli
leurs oppofez. :

P R O-
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PROPOSITION XXXV.
" THEOREME XXV |

Les Parallelogrammes conflituez, fur une
méme Baze, O entre mémes paralle-
les, font égaux entr'eux.

T fuppofe que les Parallelogrammes A C, BF,
J [onngur I?ne méme Baze, a fcavoir BC, &
cntre mémcs Paralleles AF, BC. Cela érant, je
dis que ces deux Parallelogrammes font égauxen-
tr'eux. Pour e prouver,

Cette fuppofition peutavoir A Ep F
trois cas. Car ou le Point E
tomberaentre A, & D; od il ]
tombera fur le Point D; ouau
deli du Point D. ,

Aupremiercas, le Coté AD

" eftégal au Coté BC, quicltfon B C

oppof¢ dans le Parallelogram- ) .
mcAC. De méme, le Coté EF cft égal au méme
CoOté BC, qui eftanfli fon oppofd dans le Paralle:
logramme BF. DoncAD, & EF, fontdgaux. Et
fil'onen Otela partie ED, quileur eft commune:
les reftes AE, DF, feront ¢gaux entr'cux. De
lus, dansle méme Parallelogramme AC , le Co-
té AB eft égal au Coté DC, qui eft fon oppolé.
Mats puis qu'ils font paralieles, & quelaLigne AF
tombe deflus : I'Angle extericur CDF eft égal i fon
oppoté interieur BAE, par fa 29. Prop. Do il
fuit que les deux Triang'es BAE, CDF, ont deux
Cotez égaux 4 deux Corez, chacunau fien, & I'An-
gic compris deces Cotez égal a ' Angle ; & parcant
(pa

.
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{ par la 4. Prop.} cesdeux Triangles BAE, CDF,;
font €gaux entr’eux. C'eft pourquoi i on leur
ajofite & chacun le Trapéze EBCD: il s'enfuivra
que le Triangle BAE avec ce Trapéze, fera égelau
Triangle CDF avec ce méme Trapeze ; c’eft a dire
le Parallelogramme AC au Parallelogramme BF ;
Cequil falfoit démontrer, '

Au fecond cas, ou le B S
Point E tombe fur le A D ™
Point D, onprouverade - S
mémequele COté AD eft
égalan Coré EF 5 le Co- .
té ABau Coté DC 5 que
I'Angle exterieur CDF B
eft égal 4 fon oppoféin-

C

_terieur BAE; & que le Triangle BAE eft égal au

Triangle CDF. C'eft pourquor fi on leur ajoiire

- wne chofe commune, a {avoirle Triangle EBC:il

A

. 12 toure DF.” On
~ prouveraaufli que le

" Coué DC ; quel'An-

s'enfuivra que le Parallelogramme AC fera ¢gal an
Pamllclogramme BF ; Cc quiilfalloit démontrer.

Autrorfiémecas, on prouverade méme que AD
eftéoal 4 EF; & en

leurajofitant la partie A D_E E
cemmune DE, Ia /
toute AR fera égale d G

Coré ABeft ¢gal au 15 C

- gle exterieur CDF eft égal a fon oppof¢interieur

A; & que le Triangle BAE eft ¢gal au Triangle

. CDF. Donc fi on Gte de ces deux Triangles, le

Triangle commun DGE : le Trapéze ABGD
teftera’ égal au Trapéze EGCF. A quoi fi l'on
ajolite le Triangle GBC , il s'enfurvra que le
Trapéze ABGD avec cc Truangle , fera ¢gal
2 Trapéze EGCF avec ce meme Triangle 5
¢'eft a dire ‘que le Parallddogramme AC iera

' égal
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égal au Parallelogramme BF ; Ce qu'il falloit dé-
montrer.,

PROPOSITION XXXVTI.
THEOREM_E XXVL

Les Pavallelogrammes conflituez. fur Ba-
zeségales, ¢ entre mémes Paralleles,
font eganx entr’enx.

font conflitucz fur Bazes €gales, {gavoir BC,

GH , &entremémesParal- 4

Ieles AF, BH. Celaétant, A.D E_F
je dis que ces deux Parallelo- /
grammes fon}t égaux en-
tr'eux. Pour le prouver, -

Menez du Doinc Ban 2 ¢ G H

Point E la Ligne BE, & duPointC aun PointFla
Ligne CF. Cela pof€, BC eft ¢gal a GH, par
fuppofition ; EFeftaufli (gaia GH, érantles Co-
tez oppofez d'un meme Parallelogramme. Done
BCcft¢gala EF. D'ailleurs BC, EF, fontfuppo-
fées paralleles. Donc ( par la33. Prop.) les Li-
gnesdroitesBE, CF, quijoigacnt leurs extremi=
tez, font aufli égales & paralleles. Et par confe-
quent la Figure BF eft un Parallelogramme. Or ¢
Parallelogramme eft fur laméme Baze , & entre
mémes Paralleles, que le Parallelogramme AC
Donc ( par la Prop. precedente ) lesdeux Paralle-
Jlogrammes AC, BF, fontdégauxenc’eux. Mais
ce méme Parallelegramme BF, & le Parallelo-
gramme EH, étant fur une méme Baze, 4 (g2
voir EF, & entre mémes Taralleles , font auffi
¢gaux emir'eux. Etpartantles Pa:allclogramn&cs
: ‘ AC,

JE fuppofeque les Parallelogrammes AC, EH,
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AC, EH, qui font égaux au DParallelogramme
BF, fontégaux ents’eux ; Ce qu'il falloit démon-
trer. - -

PROPOSITION XXXVII,
THEOREME XXVIL

. . o a

Les Triangles conflituez fur une méme Ba-
ze, €~ éntre mémes Paralleles, font
éganx entr'enx. :

E fuppofle que les o
. J Trianlg;es ABqC,DBC, g A : D E.
font fur une méme Ba-
z¢, 4 fcavoir BC, &
enrre memes Paralleles
EF, BC. Cecla étant, 5 c
je dis que ces deux ‘
Triangles font égaux entr’eux. Pourle prouver,
Menez par le Point B la Ligne droite BE paralle-
led AC, & par le Point ClaLignedroite CF pa-
nllelea BD , par la31.Prop. Celapofé, ils'en-
fuit que les Figures AB, DC, font des Parallelo-,
%rammcs, dont les Lignes AB, DC, font les
iagonales. Et partant (par la 34. Prop.) les
Triangles ABC, DBC, enfontles moitiez. Or
les Parallelogrammes AB , DC, étant fur une mé-
meBaze, dfcavoir BC, & entre mémes Paralle-
les EF, BC, font™ égaux entr'eux , par la 33.
Prop. Donc les Triangles ABC, DBC, qui en
font les moitiez , font aufli ¢gaux entr’eux ; Ce
qu'il falloit démontrer,

Tome 1. D - P RO
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PROPOSITION XXXVII.
THEOREME XXVIIL

Les Triangles conflituez fur Bazes égales ,
& entre mémes Parallcles, font éganx
- entrenx. '

E fuppofe que les T
Trianpqcs ABqC,DEF, G__A D _H
font f§ r Bazes égales,
feavoir BC, EF, & en-
trte mémes Paralleles,
GH, BE. Celaétant,je p—C £ F
dis que ces deux Trian- -
gles font ¢gaux entr’eux. Pour le prouver,
Mencz par le point Bla Ligne droite BG paralle-
le 3 AC; & par le Point F la Ligne droite FH pa-
ralleled ED, parlajr. Prop. Celapofé, il s'en-
fuit que les Figures AB, DF, font des Parallelo-
grammes 5 dontles Lignes AB, DF, fontles Dia-
gonales. Ecpartant ( par la 34, Prop. } les Trian-
gles ABC, DEF, enlontles moiticz. Or Jes Pa-
rallelogrammes AB, DF, étans fur des Bazes éga-
les BC, EF, & catre mémes Paralleles BF, Gf-l,
font égaux entr'eux, par la 16. Prop. Donc les
Triangles ABC, DEF, qui {ont leurs moitiez,
font auffi égaux entr’eux ; Ce qu'il falleit démon-
trer.

!
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PROP‘OSITIO‘N XXXIX.
THEOREME XXIX

Les Triangles égaux conflituez. fur une
méme Baze & de méme pars [fons en-
“tre mémes Paralleles.

]E fuppofe que les
Triangles ABC ,
DBC, fonr égaux ;
?u'ils font conftituez
ur une méme Baze, 2
favoir BC; & qu'ils
ont de méme part.
Cela érant, je disque
o Triangles font en-
tre mémes Paralléles 5 c'eft 4 dire que fi par le
Point A, & lePointD, on méne la Ligne droite
AD, cette Ligne fera parallele 4 BC. Envoicila
preuve :

Car fi elle n’étoit pas parallele , on pourroit par
lePoint A mener une autre Ligne parallele aBC,
par Ia 31. Prop. & cette Ligne pafleroir ou au
deffus ou au deflousde AD. Penfons donc premie-
Tement ?u'clle pafle au deflus, 'il eft poffible,
comme faitici AE. Puis prolonlgcz la Ligne BD,
jufqu'd ce qu'elle rencontre la Ligne AE au Point
E,&tirezlaLigne CE. Cela pofé, les deux Trian-
gles ABC, EBC, ¢tant fur une méme Baze & en-
tre mémes Paralleles, feroient égaux entr’eux , par
la37.Prop. Maispar la fuppofition, le Triangle
DBC eft égal au méme Triangle ABC. Donc le
Triangle EBC feroit égalau 'lgrian le DBC, qui
n'cft que {a partie ; ce qui eft impoflible. 1 eft donc

D im-
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impofTible qu'une Ligne menée_par le Point A pa-
. rallele 3 la Ligne BC,paflc audeffus de la Ligne AD»
Penfons ‘maintenant E
que cette Parallele pafl~ A /‘-'57r/
fe au deflous de AD, 5
comme fait ici AF, &
menez la Ligue droite
CF. Cela polé, I
Triangle FBC ftroit
dgalau Trianglc ABC, ;i) C
par la 37. Prop. Mais
par la fuppofition , le Triangle DBC eft ¢l
au méme Triangle ABC. Donc le Triangle ¥BC
feroit ¢gal au Triangle DBC, c'eftadire, lapar-
tie au Tout ; cequicft impoflible. Cette Paralicle
ne peut donc pas paffer au deflous de AD niau
deflus, comme il a éié prouvé. Donc il nepeut
pasy enavoir d'autre que AD. Et partant ADcft
paralicle a BC 5 Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XL
" 'THEOREMEv, XXX

Les Triangles éganx conftituez fur Bazes
égalesy €~ de méme pare, font emre
mémes Pamllelc’.r. :

J"E fuppofe que les Triangles ABC , DEF, font
égaux 3 quils font conflituez {ur Bazes ¢ga-
les, a f¢avoir BC,EF; & qu'ils font de méme
parr. Celadeant, je dis quiils fonc entr¢ mémes
famllelcs-, ceft ddirequefiparle Point A, & par
¢ Pojut D, on ménelaLigne droite AD, cene
Ligue fera parallele A BF, Eunvoicilapreuve:

: . - - Car
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Car fi elle n'¢roit parallele, on pourroit par le
Point A mener uncautre Ligne parallelca BF, par
‘la31. Prop. & cette Ligne pafleroit ouaudeffuson
an deffous de AD. Penfons donc premierement

u'elle pafle au deffuss, s'il eft poflible , comme
Z\itici AG. Puis prolongez laLigne ED, jufqu'd
<¢ qu'elle rencontre la Ligne AG auPoimt G, &
menez laLigne FG. Cela pofé, les deux Triangles
ABC, GE¥, duant fur Bazes égales BC, EF, &
entre mémes Paralle- ; .
les , feroient égaux
entr'eux , par la 38.
Prop. Mais par la fup-
pofition , le Triangle
DEF eft dgal au mé-
me Triangle ABC.
Doncle Triangle GEF B S
feroit ¢gal au Triangle DEF, quin'eft que 2 par-
tie; ce qui eft impoifible. Il eft doncimpoflible
qu'une Ligne mendepar le Poinc A parallele 4 BF,
paffe au deilus de AD. '

Penfons maintenant que cette Parallele pafle au
deffous de AD , comme fait ici AH, & menez ha
Ligne droite FH. Celapof€, le Triangle HEF fe-
roit égal au Triangle ABC, parla 38. Prop. Mais
par la fuppofition), le Triangle DEF eft ¢gal an
méme Triangle ABC. Donc le Triangle HEF fe-
toit égal an 'lprianglc DEF, ceftddire la particau
- Tout;; ce qui eftimpoflible. Cette Parallele ne peur
donc pas paffer au deflous de AD; ni au deflus,
comme il a ¢ré prouvé, Donc il nepeutpasyen
avoir d'autre que AD. Et partant AD eft paralicle
aBF; Cequ'il falloitdémontrer. ~

o Dy ? Ro-
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PROPOSITION XLI
THEOREME XXXI.
Siun Parallelogramme & un Triangle fomt

conflituez [ur une méme Baze, ¢ emre .|

meémes Paralleles y le Parallelogramme
' [era double du Triangle.

E fuppofe que le Parallclo- A D E
gramme AC, &le Trian-

gle EBC, foient conftituez
{ur une méme Baze , 4 fgavoir
.BC, & entre mémes Paralle- p C
les AE, BC. Cela étant, je
.dis que le Parallelogramme eft double du Triangle.
Pour le prouver,

Menezla Diagonale AC. Cela pofé, puis que
les Triangles ABC, EBC, font{urlaméme Baze
BC, & entre mémes Paralleles AE, BC, ils font
€gaux, par la 37. Prop. Or le Triangle ABCeft
-moitié du Parallelogramme AC, d'autant que Ia
Diagonale AClecoupeendeux également, par la
-34. Prop. Donc le Triangle EBC cft aufi moiti¢

.du Parallelogramme AC. Er par confequent le Pa~
tallelogramme AC eft doubie duTriangle EBC;
Ce qu’il falloit démontrer.

ReEMARQUTE

* Par L il eftaufli dvident que fi un Parallelogram-
me & un Triangle éroient conftitues fur Bazes éga-
les, & entre memes Parallcles, le Parallclogram-
me {eroit double du Triangle. o

o Lo : r. R O-
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PROPOSITION XLIL
PROBLEME X1

Décrive un Parallelogramme égal & un
Triangle donnéy € qus ait un Angle égal
aun Anglereitiligne donne.

JE fuppofe que I'on don- B
ne le Triangle. ABC,

& I'Angle rectiligne D. )
Cela érant, je propofe de L
décrire un Para lelogram- i
me égalau Triangle ABC,
& quiaitun 'Ang%e égal d E C
I'Angle D. Pourle faire,

Coupez I'un des Cotez de ce Triangle, par
exemple AC, en deux ¢galementau PointE; &
dect Point tirez (parlaz3. Prop.) la Ligne EG,
qui fafle avec EC I'Angle CEG égal d I'Angle don-
né D. Tirez auili ( parla 31. Prop.) du Point C
la Ligne CF parallct: a4 EG. Enfin menczparle
Point B la Ligne BF parallcled AC. Cela pofc, je
dis que Ia Figure EF clt un Parallelogramme ; que
e I’arallcl&gramme eft égal au Triangle ABC; &
quit a un Angle égal i I'Angle douné D. Pourle
prouver ,

Puis que CF eft parallele 3 EG, & que GEeft
paralicle 4 EC, il eft évidentquelaFigure EF eft
un Parallclogramme, qui a I'Angle CEG €gal &
I'Angle donnéD, par la conftruction; fi bien
qu'il refte feulement & prouver qu'il eft ¢gal au
Triangle ABC. Pour le prouver, :

Du Point B au Point E menezlaLigre droite
BE. Cclapofé : puis que les Triangles BAE , BEC,

D4 fout

QG F
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font fur des Bazes égales, AE, EC, &entre me-
mes Paralleles, BF, AC, ilsfont égaux entr’eux,
parla 38. Prop. Parconfequentle Triangle ABC,

ui eft compofé de cesdeux Triangles, eft double

u Triangle BEC. Maisle Parallclogramme EF eft
aufli double de ce méme Triangle BEC, par
Prop. précedente, puis qu'il eft fur l]a méme Ba-
ze , & entre mémes Paralleles. Donc le Triangle
ABC, & le Parallclogramme EF, qui font dou-
bles d'une mémechofe, fontdgaux entr'eux; Ce
qu'il falloit faire & démontrer. -

REMARGQUE

La pratique decetre Propofition confifte feule-
ment a faire un Parallelogramme fur la moitid de
la Bazed'un Triangle , & entre mémes Parallcles.
C’elt pourquoi nous pouvons établir comme une
verité Geometrique , que tout Parallelogramme
conftitué {ur la moitié de la Baze d'un Triangle, &
entre memes Paralleles, eft égal 4 ce Triangle,

PROPOSITION XLIIL
+ THEOREME XXXIIL

En tout Parallelogramme  les Supplemens
des Pamllelogmmme: qui font alentonr
du Diametre [ont éganx entrenx.

E fuppofe que la Figure AC eft un Parallelo-

gramme, dont le Diametre eft AC, alentour

“" duquel font les Parallelogrammes AK , KC.

Cela ¢rant, je dis que lesSupplemens KB, KD,
font égaux entr’eux. Pour le prouver,

Duis
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Puis que (par la 34. Prop. ) le Diametre AC
" coupe Je.Parallelogramme AC en deux également ,
le Triangle ABC eft égal au Triangle ACD. De
méme , les Parallelogrammes AK , KC , ¢rant
: conrcz en deux e'gaTcmcnt AH
- ru eurs Diametres AK,KC, K
~ leTriangle AEK cft ¢gal au E
- Tuangle AKH , & le Trian-

* gle KGC égal au Triangle
KCF. §i doncdes Triangles o
ABC, ACD, qui font ¢gaux, bG
nOus Grons c?nofcs égales, fcavoir , du Triangle
ABCles deux Triangles AEK , KGC, & du Trian-

le ACD les deux Triangles AKH , KCF: les re-

es, qui font les Supplemens KB, KD, feront -
¢gaux entr’eux ; - Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XLIV.
PROBLEME XIL

I

Sur une Ligne Aroite donnée decrire un

* Parallelogramme égal a un Triangle»
donné, € qui ait wn Angle égal 4 un
Angle rettiligne donné. ’
PR - 1
droite AB, le

Triangle C , & -
I'Angle reitiligne

D. Cela étant, je - 8
propofe de décrire Ela_ o
fur AB un Paralle- KL

logramme ¢gal an Triangle C, & qui ait un
Ds An;

.
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Angle égal 4 I'Angle D. Pour le faire,
Prolongez AB vers E; & aprés avoir faic AE
égaled un des Corez du Triangle C, achevez ( par
la 22. Prop. ) de décrire le Triangle AEN ¢galau
Triangle C. Puis(par la 42. Prop.) décrivez le
Pasallclogramme AF égal au Triangle AEN, &
qui ait |"Angle HAG égalil’Angle D. Prolongez
“apréy cela FG, & HA, indefiniment vers K, &
vers L. Prolongezde méme FH indefiniment vers
I; .& ayant.mené parle PointBla'L)gne IBM pa-
rallcle 4 FG,*( par la 31. Prop. ) tirezdu Point ¥,
ot les Lignes IBM , & FHI, fe rencontrent, la
Ligne droite IAK ,
fi longue , qu'elle
rencontre la Ligne
FGK au Point K.
Enfin menez par [e
Point K Ta Ligne ~ :
droite KIM paral- .
leled AB, par la : KL M.
31.Prop, Celapofé, je dis que la Figure AM, qui
eft déenite fur la Ligne droite donnée AB, eft un
Parallelogramme ; que ce Parallelogramme cft dgal
au Triangle donnd C 5 & qu'il 2 un Angle égal 3
I'Angle donné D. Pour le prouver , \

* Puts que lesLignes AB, LM, &les Lignes AL,
BM, font paralleles, par la conftracion: il s’en-
fuit que AM eft un Parallelogramie. ‘Et puis que
FI, KM, font paralleles 2 AB, clles font paralleles
entr'clles,par la ;0. Prop. De plus, les Lignes IBM,
FGK, ayant auffi été faites paralleles, il eft dvi-
dent que la Figure FM eft un Parallelogramme ;
dans lequq] les Parallelogrammes AM., AF, étant
les Suppleiens des Parallelogrammes qui font
alentourdu Diametre , il s’enfuit qu’ils font c’gaux
entreux, par la 43. Prop. Or, par laconftruction,
AF eft dgal au Triangle AEN. Donc AM eft ’aum
€gal au Triangle AEN. Mais ce Triangle a étc’f&;;
. ‘ ‘s
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¢gal au Triangle C. D'out il fuit que le Parallelo-
§rammc AM cft aufli égal au Triangle C. Drail-
curs, ( parlars.Prop.) I’Angle LAB eft ¢gal &
IAngle HAG, qui a ét¢ faitégala 'Angle D. Et
partant 1" Angle LAB eft aufli égala ' Angle D ; Ce
qu'il falloit faire & démontrer.

PROPOSITION XLV,
PROBLEME XIIL

Décrire un Parallelogramme igal aune Fi-
gure reftiligne donnée, € qui ait un
. Angle égal aun Angle retiligne donné.

E {uppofe qu'on donne la Figure reciligne

ABCD, & I'Angle rediligne E. Cela érant,

je propofe de %écrire un DParallelogramme

¢gal 4 la Figure ABCD, quiaitun Angle égal 3
PAngle E. Pour ke faire,

Menez la Ligne droite BD, afin de refoudrela

Figure ABCD en deux C D é F I K

Triangles. Puis, { par

la 42. Prop. ) décnivez .

le Parallclogramme :

IG égal a %’uu des ;
Triangles , par exem- :

Ped ABD, & quiait B AG H L
I'Angle FGH égalaI'Angle E. Enfuite (parla44.
Prop. ) déerivez fur laLigne HI le Parallelogram-
me IL égal au fecond Triangle BCD, & qui ait
aufli ['Angle THL égal i I'Angle E. Cela ofé, je
dis que la Figufre FL, compofée de ces deux Pa-
rallelogrammes , eltun Pamllelogrammc‘cgal ala
Figure ABCD ; & qu'il a un Angle €gala IAngle
_donné E. Pour le prouver,
Ds Les
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" Les Parallelogrammes qui font les partiesdefa
Figure FL , ¢rant gaux aux Triangles qui font les

partics de la Figure ABCD, il eft évident que Ia Fi-

gure FL eft c’gilc laF §urc ABCD. Deplus, laFi-
gure FLal’Angle FGL dgaldFAngledonnd E. 1l
ne refte done plus qu'a prouver que les deux Paral-
lelogrammes 1G, IL , compofent enfemble un feul
Tarallelogramme. Pour le prouver,

Les deux Cotez FG, KL, font égaux & paral-
Teles , érant égaux & parallelesa IH. Suppofe donc

ue FK, & GL, foient des Lignes droites , elles -

erontaufli égales & paralleles entr’elles , parla 33,
Prop. puis qu’elles joignent des Lignes droites éga-
Tes & paralleles. Or je prouve que les LignesFK,
& GL,font des Lignes droites. Premicrement,]’ An-
gle G, & I’Angle IHL,

{ont égaux e%ur‘eux s ¢ D @ F 7

par laconftruction. Si .
donc on leur ajoii-

te PAngle commun

GHI, les deux Angles

‘G, & GHI, feront B AG H L

dgaux aux deux Angles qui ont le Point H pour
fommet. Mais les deux AnlglcsG » & GHI, font
€gaux i deux droits, parlaz9.Prop. Donc les
deux Angles qui ont le Point H pour fommet , font
€gaux 4 deux droits. Et partant les Lignes GH, &
LH, quiconcourent 4 un méme Point, fontune
Ligne droite. De méme, I'Angle K, & I'Angle
FIH, fontégaux entr’eux, puis qu'ils font oppo-

fez aux Angles IHL, & G , qui font égaux en--

tr'eux. Si donc en leur ajofite I'Angle commun
HIK, les deux AnglesK, & HIK, feront ¢gaur
aux deux Argles qui ont le Point I pour fommer,
Mais les deux Angles K, & HIK, font égaux 4
deux droits, par la 29. Prop. Parconfequent les
deux Angles qui ont le Point I pour fommet, font
¢gaux i deux droits ; & partantles Lignes FI, &

1,
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Kl, qui concourent aun méme Point, fontune
Ligne droite. D’ouil fuit que FL eft un Parallclo-
gramme ; Cequ'il falloir faire & démontrer.

. REMARGQUE.

Sila Figure donnée efit eu plus de quatre Cotez,
il auroit fallu la divifer en rous les Triangles dont
elleauroit pii érre compofée. Puis, aprésavoir fair |
{ comme il vient d’érre dit ) le Parallelogramme
FGLK égal a deux de ces Triangles : il auroic en-
core fallu décrire fur LK un Parallelogramme égal
dunautre Triangle , & ayant un Ahgleau Point K
¢gal & I'Angle donné E ; & ainfi continuer autant
de fois de finte qu'il y auroit eu de Triangles,

~II. REMARQUE

Enfuite dela Pro?oﬁtion prdcedente, fideux Fi-
gures rc&iliﬁnesincfales font données , I'on pour-
n trouver I'excez de la plus grande pardeflus la
plus petite. Par exemple,
fi les Figures A, & B,
font donndes , entre lel~
quelles A eft plus grande B
que B:iln'yauraqu'a dé-
crire le Parallelogramme DH E
CE égal 4 IaFigureA; puis
décrire fur le Coté CD

égal 4 la Figure B, Car  C G F
alors il eft évident que le Parallelogramme GE fera
l'excez de Ia Figure A pardeflus la Figure B.

D 7 ? R o-
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PROPOSITION XLV1
PROBLEME XIV.

Sur une Ligne droite donnée décrire.
un Quarre.

E fuppofe que la Ligne droite donnce foit AB, &
J je propofe de décrire fur cetre Ligne un Quarre.
Lour lefaire, :

Elevezau Point A la Ligne droite AC perpendicu-
laired AB, par la 11.Prop. & faites AC égaled AB‘.
Puis mencz par le Point C la Ligne CD paralleled
AB, & parlePointBla Lignc BDpa- ¢ D
rallele 2 AC, par la 31.Prop. Cela
pofé, jedis quela Figure ACDB, qui
eft décrite fur la Ligue droite donnée
AB, eftun Quarré. Pour lc prouver,

Puis que ACDB cft une Figurede A 8
quatre Cdtez, dont les oppofez ont éié faits paral-
feles, il s’enfuit que c'eftun Parallelogramme. Et
rar confequent fes Cotez oppofez font ¢gaux , par

a34.Prop. Ainfi CD eft égal 3 AB. Mais AC¢ft
aufliégald AB, parlaconftiu@ion. Donc CDeft
aufliégald AC. De méme, BD eftégald AC; &
patrant BD eft aufli gal aux deux atitres Cotez
AB, CD. D'oiiil fuit que le Parallclogramme AD
afes quatre Cotez égaux. Dlailleurs, puis que les
Lignes AB,CD, font paralleles, & que ACtom-
be deflus : il s’enfuit (par la 29. Prop.) que les
deux Anglesinterieurs A, & C, fontdgauxadeux
droits. OrI’Angle A cft droit , par la conftruétion.
Doncl’Angle Ceft autfi droit. Et parce qu’en tout
- Parallelpgramme les Angles oppofez font égaux »
les Angles B, & D, qui {ontoppofeza des Angles
. droits ,

]
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droits, font aufli droits, Etpar confequent le Pa-
tallelogramme AD ¢ft un Quarré ; Cequi) falloig
faire & démontrer. .

I. REMARQUE.

*H s'enfuit de i, que tout Parallelogramme,
qui 2deux Cotez égaux alentoyr d’un ' Angle droit,
etunQuarré, '

1. REMAR (iu E.

1l fuitauffi de 13, qu'en tour Parallelogramme
un Angle érane droic, lestroisautresle font aufli.

ITI. REMARQUE
\' " N C ’ . . .

Comme les’ Grandeurs qui conviennent font
égales eptr’elles; il fuit aufh affez évidemmeit ,-
que fi deux Lignes font égales , leurs Quarrez fe-
ront aufli égaux; & que fi deux Quarrez font
€gaux , les Lignes fur fefquelles ils font décrits 5
feront aufli égales. !
' !

<
A
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PROPOSITION XLVII
THEOREME XXXIIL

Aux Triangles Refangles, le Quarré du
Coté qui fouvient I Angle droit 5 eft égal
anx Quarrez, des deux autres Corez.

JE fuppofe que H
le Triangle

ABCeft Re&tan-

gle; que I'An- I
ge BAC o G,/ -

droit ; & que
fur festrois Co-
tezon ait décrit C
les trois Quarrez B

BE, FA, AL '
Cela drant, je
dis que le Quar-
1é BE, décrice
fur le Coré BC DK
qui folitientI'An- ‘
gledroit BAC, eft égal aux deux autres Quarrez
YA, AI, décrits fur les deux autres Corez AB)
AC. Pour le prouver,

Menez par le Point A Ia Ligne droite AK paral-
lele 4 BD, oua CE ; & menez les Lignes droites
AD, AE, CF, BL Cela pofé: puis que I'An-
gle BAC eftdroit, par fuppofition, & que I'An-
gle BAG, qui eft un des Angles du Quarré FA,
eftauffi droit : il s’enfuit (par la 14. Prop.) que
les Lignes GA, AC, coricourent directement.
De méme,. puis que I’Angle CAB eft droit, &
quel'Angle CAH du Quarré Al, eft auffi droit: il

. s"epluit
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i s'enfuit anfli que les Lignes BA, AH, concou-
" rent dire@tement. Maintenant,’ puis que les Li-
gnesBF, GC, qui fontles Cotez %ppofez du Pa-
ralldlogramme ou du Quatré FA , font paralleles,
il s'cn%l:it (par la 41. Prop.) que le Parallelo-
gramme FA cft double du Triangle FBC, puis
qu'ils font conftituez {fur une méme Baze FB, &.
entre mémes Paralleles FB, GC. De méme,-
Luis que les Lignes AK , BD, fontparalleles , par
conftruction, il s’enfuit quele Parallelogram-
me BK eft double du Triangle ABD, étant rous-
deux conftituez fur la méme Baze BD, & entre
mémes Paralicles BD, AK. Comparant mainte-
nant le Triangle CBF avcc le Triangle ABD, le
Coté CB du premier, eft€galau Codeé BD du fe-
cond , puis que ce font les Cotez d’un méme Quar-
ré BE. Par la méme raifon, le Coté BF du pre-
mier, eft gal au Coté ABdu fecond. Si bien que
ces deux Triangles ont deux Cotez €gaux 4 deux
Cotez, chacun au fien. Deplus, I’Angle CBF,
compof¢ d’'un Angle droit & tfc I'Angle ABC, eft
galaJ’Angle ABD, qui eft aufli compofé d’un-
Angle droit & duméme Angle ABC. Donc (par
la4.Prop.) leTriangle CBF eft égal au Triangle
ABD. Et ainfi le Parallelogramme BK, & le
Quarré FA, qui font doubles de chofes ¢gales,
font égaux entr'enx , parle 6. Ax. De méme, puis
?uc lesLignes IC, HB, quifontles Cotez oppo-
ez du Parallelogramme ou du Quarré AI, font
paralleles: il s’enfuit (par la 41. Prop.) que le
Paralielogramme Al cit double du Triangle ICB.
De me¢me, puis que les Lignes AK, CE, font
paralleles, par la conftruction: il s’enfuitque le Pa-
rallelogramme CK eft doubledu Triangle ACE,
puis qu'ils font conttituez fur une méme Baze CE,
&entre mémes Paralleles CE, AK. Comparant
maintenant le Trianglc BClavec le Triangle ACE,
le Coté Cldu premier, eft égal au Cowé AC du
. fecond
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fecond , puis que ce font les Cotez dA un méme
Quarrd Al Parlaméme raifon, le Cété CB du
premier, cft égal au Coté CE du (ccond; De-
plus, I'Angle ICB, compris des deux Cotez du
premier Triangle , eft égald’Angle ACE, com-
pris des deux Cosezdu fecond , chacun de ces An-
gles étant com- M

pofé d'un Angle :
droit & de I'An-

gle ACB. Donc
(par la 4. Prop.)

le Triangle ICB

eft égal auTrian-

. gle ACE. Evpar F
confequent lePa-
rallelogramme

CK, &le %mr-

ré Al, qui fone
doubles de cho-

fes dgales, font K E
€gaux entr'eux.

Mais ila déja été prouvé auparavant , que le Paral-
lelogramme BK eft égal au Quarré FA. Donc le
Quarré BE, quiconvientavec les deux Parallclo-
grammes BK, CK, ou plitdt qui eft la méme
chofc, eft égal aux deux QuarrezFA, Al, pris
enlemble ; Ce qu'il falloit démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XLVIII

THEOREME XXXIV.

Sile QuarrédeU'undes Cosez dun Triangle
eft égal aux Quarrez des deux autres Co-

tezy D Anglecomprisdeces deux antres
Cotez eft droit.

E fuppofe’ qu’au Triangle c

ABC le Quarré du C6:é BC

foit égal aux Quarrez des. -
deux aucres Coétez AB, AC.
Cela étant, je dis que I'An-

gle CAB, compris des deux C6- B A ]:'
wzAB, AC, eftdroit. Pourle prouver,

Elevez au Point A la Ligne AE perpendiculaire 4
AC, & faites certeLigne AE épaled AB; puis -
rezla Lignedroite CE. Cela pofé:

Puis que le Triangle ACE eft Rectangle, il s’en-
fuit, par la Propofition precedente, que le Quar-
1é du Coté CE, quifourient I’ Angle droit CAE ,
eft ¢gal aux deux Quarrezde CA, &de AE, ou
de AB (on égal. Mais par la fuppoficion, le Quar-

- 1¢du Coté BC eft autli ¢galaux deux Quarrez de

CA, &dc AB. Doncle (Qarré deBC& le %r—
ré de CE font ¢gaux entr'eux , par le premier Ax.
Et partant les Lignes BC, CE, qui font leurs C6-
tez, font ¢gales entr'clles, par la troifiéme Re-
marque de la 46. Prop. Comparant maintenant le
Triangle ABC avec le Triangle ACE : le Coté AB
eftégal au Coté AE ; le Coré AC cft commun aux
deux Triangles; deplus, la Baze BC vient d’etre
prouvée égale 4 la Baze CE. Donc (par la 8.

Prop.;
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Prop.) I'Angle CAB eft égal 4 I'Anglc CAE,
Mais'Angle CAE eft droit, par la conftruéien,
"Donc'Angle CAB, cftaufli droic; Ce qu'il f-
loit démontrer,

ELE

¥
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- LIVRE SECOND.

DEFINITIONS.

ERe@angle de deux Lignes droi-
tes, eft un Parallelogramme ,
dont les deux Cotez alentour de

A L&Y 17 1'un defes Angles, fontéganxd
B\ \Wfy) cesdeux Lignes droites.

ey Ainfi le Rectangle des deux
Lignes droites AB, CD, eft le
Rectangle EG, qui a I'un de fes A B
Cotez , fcavoir EF , égal 4 AB; Cr—D
&lautre, fcavoir EH, égali CD. H

Et ainfi , tout Parallelogram-
me Rectangle eft compris de
deox Lignes droites , qui font |
I'Angle droit. E
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"REMARQUE.

Pour mefurer la quantité dela furface d'un Re®-

" angle, ilfaut {e fervir d'unc petive mefure connué

- zelle quon voudra ; par cxemple , d'une Toife

" quarrce, d’un Pied quarré, d’un Pouce quarré ; &.

" voir combien de ces Toifts, de ces Vieds , oudeces
Pouces quarrez, contient ce Rectangle.

Ainft, pour trouver fa mefure oula quantité de
1a furfate du Rectangle EG; il faur divifer chacun .
de {ts Cotez en Toifcs , en Pieds , ou en Pouces, &
multiplier 'un par I'autre ; & le produit vous don+
nera ce que vous cherchez. ‘ .

nPalr exemplq » pofé que !e " G
Coté EF conrienne fix Toi-
fes, & le Coed EH-en con-
tienne trois : muldpliant 'un
par laurre, cela fair 18 Toi- L
fes quarrdes, qui eft la mefu- E
redelafurface de ce Re@angle; :

Et fi le Rectangle dont on'veut {gavoir la mefure,
cft un Quarré: 1l faut fLavoir combien un de fes
Cotez contient de Toifes, de Pieds . ou de Poucess
& le multiplier par lui-méme; & le produis vous
en donnerala mefure. .

11. Un Guomon, eft
unc partic d’un Pa. B E

rallelogramme coitipo- L
{ée d'un des Parallclo- h
M
K

¢

grammes quifontalen- g
rour du Diamctre , &
des deux Supplemens.

Aiafi dans le Quarrd
ABCD, le Quarré FE,
avec les deux. Supple-

mens AG, GC, eftun A -
Gnomon.

Et
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! Ecpourledéfigner, on décrit une portion de Cer-

" cle, {emblable aKLM , que I'on fait paffer par ce

Quarré,, & par ces deuxSupplemens, & quel’on

marque avec troislettres , comme eftici marquéle
Gnomon KLM.

PROPOSITION I
THEOREME I

Si de deux Lignes droites 5 Pune eff cou-
pée en tant de parties que Pon voudra:
les Rettangles compris de la non - cou-
pée s € de chacune des parties de la
coupée 5 font égaux au Rellangle des
deux toutes. *

E fuppofe que des deux Lignes AB, &C, la
premiere AB foit coupée comme I'on voudra,
par exemple, aux points D, & E. Cela éranr,

jedis, que les Re¢tangles compris de la non-cou-
péeC, S de chacune gcs parties dela coupde, fca-
voir AD, DE, EB, pris enfemble, font égaux
au Rectangle des deux toutes AB, & C. Pourle
prouver ,

Elevez au Point A laLigne droite AF perpendi-
culaire 4 AB, parlai.du
L& égaledC, parhaz. F__H G,
dur. Puis, par les Points .
F, & B, menez les Lignes (o}
:{G »BG, parallelesa AB,

i AF, par la 31. dur. R
Elevez auxli’oints D,&E, A DE E
les Ligues droites DH , EI, perpendiculaires a AB,

qui
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squi feront aufli parallelesd AF. Cela pof€:
Puifque AF cft (gale 4 C, il eftévidentquele
Parallelogramme AG eft le ReCtangle des deur
toutes AR, & C. Il eft dailleurs cvident que le
Reétangle AH cft compris de la non-coupéeC,
ou defon égale AF, &de AD, qui eftla premic
se partie de la coupée AB.
Deplus, lesLignes DH, & 2 I_ G
ELérant égalesd AF,épar la
34.du 1. oud Cfon dgale:
les Parallelogrammes DI,
EG, font les ReQangles =5 B
compris de la non-coupée
C., &dechacune des autres parties de la coupée
AB. OrtouscesReGtangles AH, DI, EG, con-
yiennentavecle Rectangle AG. Donc ils lui fout
€égaux, parle 8. Axiome ; Cequ'ilfalloitdémon-
trer.

c

REMARQUE

Pour verifier cecy en nombres: Prenez par exem-
pleles deux nombres 10 & §. Divifez 10 en trois
parties, tellesqu'il vous plaira, comme g, 3, &
2. Multipliez 10 par 6: il viendra 6o, qui fera
le Rectangle desdeux nombresentiers. Aprés cela
multipliez auflis, 3, &2, par6: & il viendna
305> 18, & 12, qui {eront les ReGtangles du
nombre entier 6, & de chacune des parties du
nombre 10. Enfin ajoiitez les trois ReCtangles 30,
18, &12: &lafommefera 6o, quiclt cgale au
Rectangle compris des deux gombres enuers 10

.

Pko-_
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PROPOSITION II
THEOREME ILIL

Si une Ligm droite of coupée comme I'on
voudra : les Reltangles compris de la
towte &~ de chacune de fes parties , font
eganx an Quarré de la-toute,

E fuppofe que la Ligne AB foit FR
coupée comme ['onvoudra, par =
exemple, au Point C. Et je dis

queles Redtangles compris de la tou-

te AB, & de chacune de fes par-
tis AC, CB, pris enfemble, font A ¢
égaux au Quarré de AB. Pour le

prouver ,

Décrivez {ur ABle Quarrd AE, parla46.dur.
& élevez au Point C la Ligne CF perpendiculaire
Al?", qui fer‘a auffi parallele 4 AD , oud BE. Cela

<

W]

Puifque AD eft égaled AB, le Parallelogramme
AF et le Re@angle compris de la toute AB, &de
lapartic AC. De méme, CF éuant égale 3 AD,
oud fon dgale AB, le Parallelogramme CE eftle
ReQangle compris de latoute AB, & de fon autre
partie CB. Or les Re&angles AF, CE, convien-
nent avec le Quarré AE , qui a €td fait fur la route
AB. Doncces Re&anglcs?ont ¢gaux d ce Quarrd ;
Ce qu'il falloit démontrer.

REMARQUE

Pour verifier ceci dans unnombze : Prenez, par
Tyme 1. E exem-
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exemple, 10, &ledivifez endeux parties, com-
me 7,& 3. Cela érant: le Rectangle du nombre
entier 10 & de {a partie 7, ¢ft 70. Lé¢ Re@angledu
méme nombre 1o & de fon aucre partie 3, eft 30;
ajofiez ces deux nombres, cela fait 100, Lequel

nombre eft égal au Quarré de 1o0.
. !

¥
PROPOSITION IIL
THEOREME IiI.

Si une Ligne droite eff coupée comme L'on
voudra : le Reitangle de la toute, &
del'une de [es parties y eft égal au Reftan-
gle des deux parties y O an warre
de la partie premierement prife.

E fuppofe quelaLigne ABfoir ¢ pDF
J coupée comme I'on voudra, 1
par exemple au Point C. Ccla
¢rant, je dis que le Rectangle
de latoute AB, & deluncdeies
parties , par exemple AC , eft A C b
¢gal au Rectangle des deux par- .
ties AC, CB, & au Quarré de la partie AC, qul
avoit éeé premierement prife. Pout le prouver,
Elevezau Point A la Ligne AE perpendiculaire 4
AB, & égalca AC. Menez par le Point E Ja Lignt
EF parcllcle 2 AB; & par le Point B la Ligne B
parallcle 4 AE; & au Paint C élevezla Lign‘cCD
perpendiculaired AB, qui feraauffi parallelea AE»
oud BF. Celapolé:

Pu.feue AE eft dgale 2 AC, il s'enfuit que AD
eft I¢ Quarré de AC, par la 1. Remarquedela 43;
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dut. Er puifque CD eft égale 4 AE, oud AC,
fon égale;, il s'enluir que CF eft le Re@angle des
deux parties AC, CB. Or le Quarré AD, &le
Reftangle CF , convienncut avec AF, qui eft le
Reétangle de la toute AB, & de la partie AC.
Donc [e Re&angle AF eft égalau Rectangle CF,
&au Quarré AD ; Cequ'ilfalloit démontrer.

REMARQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par

© exemple, 10; divifez leen deux parties, comme

7& 3. Cela drant, le Rectangle des deux parties
7& 3, eft21. Le (%Jatrc' de la premiere partie 7,
eft 49. Ajofitez ces deux nombres, cela fair 7o.
chucl nombre eft égal au Re@tangle du nombre
entier 10, & de fa premiere partie 7.

PROPOSITION 1V,
THEOREME 1V.

Si une Ligne droite eft coupée comme L'on
voudra : le Quarré de la toute eff égal
aux denx Quarrez des parties y ¢ &
denx Reltangles faits des deux parties.

E fuppofe que la Ligne AB
foitpl::oup(c;e comrrﬁ: lon & ED
voudra , par exemple an
Point F. Cela érant, je dis
quele Quarre de la tourc AB i
eft ¢gal aux deux Quarrezdes G H
parties AF , FB, & d deux A7 F B

Redtangles faits de ces deux
E 2 par-
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artics. Pour le prouver,

P Décrivez fur IELignc ABle C ED

Quarré AD. Menez la Dia-
onale CB. Elevez au Point

¥ laLigne FE perpendiculaire 1

4 AB, qui fera auffi parallele G H

4 AC, &aBD. Erparle ¥ B

Toint I, ou laLigne FE cou-

pe la Diagonale CB, mencz la Ligne droite GIH

parallclea AB. Ccla pofé:

Puifque les Lignes AC, AB, quifont les Cotez
du Quarré AD, font (gales, il s’enfuit ( parlas.
Prop. du 1.) que le Triangle ABC a les Angles
ABC & ACB, fur la Baze BC, d¢gaux entr'eur.
Drailleurs, les Lignes GH & AB érant paralleles,
& la Ligne CIB tombant deflus, 1 Angleexterieur
GIC eft écal 4 fon oppofd intericur ABC , parla
29.dut. OrP'Angle ACBeft égaldl Angle ABC.
Donc I'Angle ACB, ou GCI, cft égala I'Angle
GIC. Et par confequent dans le Triangle CGlles
Corez CG, GI, quifoltiennent ces deux Angles,
fontégauxentr'eux , parlag.dur.

D'ailleurs , puifque dans le Parallelogramme
GE, I'Angle GCE eft droit, érantundes Angles
duQuarré¢ AD: ils’enfuit ( parla 2. Remarquede
la 46.Prop.du 1. ) que cc Parallelogramme GEa
fes quatre Angles droits. Er puifquelesdeux Cotez
CG, GI, qui font alentour d'un de ces Angles
droits, fent¢gaux entr’eux : il s’enfuir (parla1.
Remarque de la méme Prop.) que ce Parallelo-
gramme GE eft le Quarré de GI, oude fon égale
AF. Deméme, puilque lesLignes AC, FE, font
paralleles, & que la Ligue BIC combe deflus: 1" An-
- gle exterieur FiB eft ¢gal 4 fon opPolé interiear
ACB. Mais I'Angle ABC cft égala ACB. Donc
I'fagle ABC, ou ¥BI, cft ¢gal 4 I'Angle FIB.
E: par confequent dans le Triangle BFI ﬁ:s deux
Clwz V1, IB, qui les foltiennent , font aufli

égaux
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dgaurenir'enx. D'ou il fuit quele Parallelogram-
‘meFH, quiadeux Cotez égaux alentour de1'An-
gle droit IFB, eft le Quarré de lapartic FB. De-
plus, AL, ID , font deux Parallelogrammes Rectan-
gles, puifque leurs Cotez oppofez {ont paralleles,
& que les Angles A, & B, ctantdroits, tousles
autres le fontauffi. Or Aleft le ReGtanglede AF,
FI, oubiende AF, FB; & IDeft lc Rectangle de
DH, HI, ou de leurs égales AF, FB. Maisces
deux Re@angles Al, 1D, avec les deux Quarrez
GE, FH, conviennent avec le Quarré AD. Douc
ccQuarrd Jeur eft égal; Ce qul falloit démon-
trer,

I. REMARQUE

1l fuir de cette Propofition, que quand deux Li-
gnes droites paralleles aux Cotez d'un Quarré, cou-
fcnt la Diagonale de ce Quarré en un meme Point
es Parallelogrammes qui fe fontalentour du Dia-

metre fonc des Quarrez. .

IL. REMARGQUE.

Pour verifier ceci dansun nombre : Prenez, par
exemple , 10, & ledivifez en deux parties comme
7&3. Celadrant, le Quarré de 7 eft 49 ; le Quar-
téde 3 eft g ; le Rectangle des deux parties 7 & 3
tt21. Ce méme Retangle pris encore une fois
eft encore 21. Ajoiitez ces deux Quarrez & ces
d,tllx Rectangles , cela fait 100. Lequel nombre eft
¢gil au Quarré du nombre eatier 10,

E} pROt‘
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PROPOSITION V.
THEOREME V.

i une Ligne droite eff coupée en devx par-
ties égalesy € en denx inégales: le
Reitangle compris des deux parties iné-
gnlesy avec le Quarré de la partie du
milien, [ont égaux au Quarré dela moi-
tiédelatoute,

E fuppofe (‘]lue la ' G P
J Ligne droite LY
AB foit coupée en \
deux parties éga- K LiX \{

lesau Point C, &
en deux indgales
au Point D. Cela [ ©
€ranr, je dis que A C B
le Rectangle compris des deux parties indgales AD,
DB, avec le Quarré de la partie du milieu CD,
font ¢gaux an Quarré de la moiti¢ dela toute CB.
Pour le prouver,

Déerivez fur CBle Quarré CF ; tirez la Diago-
nale BE ; ¢levez au Point Dla Ligne DG perpen-
dicalaire a AB , quiferaaufli parallelea BF, & a
CE. Puisparle Point H, ot la Ligne DG coupe
1a Diagonale, menczla Ligne droite IHK paralle-
le 4 BA. Enfin menez par%c Point Ala Ligne AK
parallele & CE. Celapolé:

1l fuir de la 1. Remarque fur la Propofition
précedente , que LG eft un Quarré, a fcavoir,
celui de LH, ou de fon égale CD. Par la mé-

: me
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me raifon, DI eft aufli un Quarré; ‘& partant
DH eft dgale 4 DB. Parconfequent le Retangle
AHeft le Rectangle compris des deux parties iné-
galesAD, DB. Defortequ'il nes’agic plus que de
prouver que le Rectangle AH avecle Quarré LG,
fen: égaux au Quar: € CF. Pourleprouver,

LesRectangles CH, HF, font égaux entr'eur,
rarlags.du 1. Si donc on leur ajoiite le Quarré
DI, les Rectangles CI, DF, ferontaufli égaux
enir'eux. Mais Je Rectangle AL eft dgal 4 CI,
par la 36, Prop. du 1. Doncil eft auffi égal 4 DF,
Maintenant , IP i ces deux chofes dgales on ajolice
le Re@tangle CH: le Retangle AH fera égal au
Guomon MNX. Etfi I'on ajoflitc & ce Reétangle
‘& ice Gnomon le Quarré LG: le ReGtangle AH
& le Quarré LG, pris enlemble , feront égaux
au Gnomon MNX & au Quarré LG, prisaufli
enfemble. Or ce Gnomon & ce Quarré compo-
fent le Quarré CF. Doncle Reétangle AH, avee
le Quarré LG, font ¢gaux au Quarré CF; Ce
qu'il falloit démontrer. :

REMARQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez,
parexemple , 20. Divifez ce nombreen deux par-
ties égales 10 & 10 ; & en deux inégales 17 & 3.
Cela érant, le nombre du milieu fera 7. Muln- -
pliez maintenant 17 par 3; le Produir eft .
Quarrez le ncmbre 7, vous aurez 49. Ces deux
nombres joints enfemble font 1003 qui cft le
Quarréde 10, oudelamoitidde 20.

E 4 P RO-
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PROPOSITION VI
THEOREME VL

Si une Ligne droite eff coupée en deux par-
ties égales, € qw'on lui ajosse direlle.
ment une autre Lignedroite: le Reltan-
gle compris de la toute ¢ del'ajoiisée,
comme d'une feule Ligne, ¢~ de lajoi-
tée, avec le Quarre de la moitic de la
toute, fontcganx au Quarré de la moi-
ti€ de la toute & de Uajosiséey commo
d'une feule Ligne,

E fuppofe quelaLi-
gne droite AB foit M
coupde en deux par-

ties égales auPointC, L o o [

& qu'on lui ajoiite di-
- re&ement  la Ligne
BD. Cclaérant, je dis A Q B

quele Rectangle com-
puis de AD, BD, avec le Quarré de CB, font
égaux au Quarré de CD. Pour le prouver ,
Décrivez fur la Ligue CD le Quarté CE § tirez
la Diagonale DF ; ¢levezau Poine B la Ligne BG
perpendiculaire & AD, qui fera aufli parallele 4
DE, &4CF. Puis, parlePoint H, otla Ligne
BG coupela Diagonale, menezla Ligne IHL pa-
ralleled AD. Enfin menez parle Point A la Ligne
AL parallele A CF. Celapof:

Puifque
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Puifque,par la premiere Remarque de 12 4. Prop.
Bleftun Quarré:. Dleft égale 3 BD, & ainfi rc
Recdtangle Aleftle Rectangle comprisde AD, BD.

Parla méme Remarque , KG eftaufliun %\:-
ré, &le %arrc’ deKH, oude fon égale CB. De-
forte qu’il Tie s'agit plus que de montrer que le.
Rectangle AT, avecle QuarrdKG , fontdgauxan
Quarré CE. Pour le prouver,

Les Reétangles AK & CH , qui {ont conftituez
fur Bazes égales, & entre mémes Paralleles, font
¢gaux entr eux, par la 36. Prop. du 1. Mais les
Redtangles HE & CH font aufli égaux entr’eux,

arla 43, Prop.du 1. Etainfile Redtangle AK &

Rectangle EH , qui font égaux 4 un méme Reét-
angle, font égaux entr’eux. Sidonc onleur ajolite
le ReGangle CI: le Rectangle Al fera dgal au Gno-
mon MNO. Maintenant, fi onajoiitca ce Rect-
angle & 4 ce Gnomon le Quarré KG: leReétan-

le Al, avecle Quarré KG, fera égal au Gnomon

NO, avec ce méme Quarré KG. Or ce Gno-
mon & ce CQ;rré compofent le Quarré CE. Donc
le Rectangle Al & le Quarré KG font égauxau
Quarré C% ; Cequ'il falloit démontrer.

REMARGQUE

Pour verifier ceci dans un nombre: Prenez 5
parexemple, 10. Divifez ce nombre en deux par-
tics égales § & 5. Ajofitez 3 d 10, cela ferarg,
Cela érant , le ReCtanglede 13 8cde 3, eft 39. Le
Quarré de la moirié sc%tz;. Or39 &2 font 643
qui eft aufli la valeur du Quarté du nombre 8,
compof¢ de la moitié 5, & dunombreajoilcé 3.

_I’Ro‘v

]
-
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PROPOSITION VII
THEOREME VIL

’.S‘i une Ligne droite eff coupée comme l'on
voudra: le Quarré de la toute, & le
Quarré de Pune de [es parties, fom
€gaux aw Quarré de Vautre partie,
adeux Reangles faits dela toute & de
lapartie premicrement prife.

E fuppofc que la Ligne AB € D
foit coupée comme l'on .
voudra au Point F. Cela
éuant , je dis que le Quarré de I lr
1a toute AB,q& le Quarré de G ~H
T'unede fes parties , par exem- A B

ple de AF, font égaux au :
Quarrd del'autre partieFB , & 3 deux Re&tangles
faits de la touze AB & dela partie AF, qui avoit
¢été premierement prife. Pour le prouver,

Décrivez fur la Ligne ABleQuarré AD ; me-
nez la Diagonale BC ; élevezan Point F la Ligne
FE perpendiculaire A AB, qui feraauffi parallele
AC & i BD. Puis, par le Pointl, oy la Ligne
FE coupe la Diagonale, menezla Ligne GIH p-
rallelea AB. Cela pofé:

Puifque AD eft un Quarré, AC eftégaled AB;
& par confequent le Re@angle AE eft comprisde
latoute AB, &de {a partie AF. Dailleurs, puil-
que FH & GE font des Quarrez, par la premiere
Remarque de 12 4. Prop. le Rectangle GD compris
de CD, qui eft égalc 3 AB, & de CG, quieft

. égale
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éraled GI, oua AF , eftautlicomprisde AB, &
de AF. De forte qu'tl ne sagic plus que de prou-
ver que le Quarré AD, & le Quarr¢ GE, font
¢gauxau Quarré FH, & aux deux Rectangles AE,
& GD. Pour le prouver,

Le Quarré AD cft ddjadgal au Quarré FH, &
aux deux Reétangles AE, 1D, pris enfemble,
parle 8. Ax. Sidoncon leurajoiite le Quarré com-
mun GE: il s'enfuivra que {c Quarré AD, & e
Quarté GE, feront ¢gaux au Quarré FH, au
Reftangle AE, au Redtangle ID, & au Quarrd
GE. Mais le Re@angle 1D, & le Quarré GE,
compofent enfemble Yc Rectangle GD. Ert parrant
le Quarré AD, &le Quarré GE, font égauxau
Quarré FH , & aux deux Rectangles AE, & GDj
Cequ'il falloit démontrer.

REMARQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par
exemple, 10; &ledivifezen 7 & 3. Cela étant,
le Quarré du nombre entier 10 eft 100. Le Quarré
de la partie 7 eft 49. Cesdeux Quarrez fouten-
femble 149. Drailleursle Quarré de l'autre partie
3,eft 9; leRectangle compris du nombre entier
10 & de la partic premicrement prife 7, eft 70,
Le méme Rectangle pris une feconde fois eft enco-
re70, Org, 70, & 70, fontaulli 149,

E s " PrRoO-
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PROPOSITION VIIL |
THEOREME VIIL

S5 une Ligne droire eff coupée comme l'on
voudra : quatre-fois le Reftangle com-
pris de la toure & de Pune de [es par-
tiesy avec le Quarré de I autre partie,
font éganx an Quarré de la toute ¢ de
la partie premicrement prifey comme
d'une [eule Ligne. ‘

E fuppofe que la Ligne AB foit coupée comme

-§ P'onvoudraauPoint C. Cela érant, je dis que

*” quatre-fois le Rectanglede AB, CB, avecle
uarré del'autre partie AC , font égaux au Quarré

delatoute AB, & de la partic premicrement prife

CB, comme d une feule Ligne. Pour le prouver,

- Continuez ABversD,
& faites BD égale a BC. E 1 G F

Puisayantdécrit fur [aLi- R~
AD le Quarsé¢ AE, me- _
nez la Diagonale DF. Ele- Kol p

T
vez aux Doints B& C les © L
Perpendiculaires BG & CI, N
qui feront auffi paralleles N S
2 AF& a DE; & parles
_Points H&K, oiBG& A € B D
Cl coupent la Diagonale DF , menez les Lignes
LHM & OKP paralleles 3 AD. Cela pofé:
Premicrement ( par la premicre Remarque de
L 4.Prop.) BM & LG fontdes Quarrez, Enfuite
. B de
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de quoi NQ & OI font auffi des Quarrez. Or puif-
que BM eft un Quarré, la Ligne BH eft €gale 3
BD; laquelle ayant ¢eé faite €gale A BC, il s'en-
fuic que la Ligne BH eft égalea BC, &ainfique
le Rectangle CH eft un Quarré. Etd'autant queles
Quarrez BM & CH ontle Coté BH commun, il
s'enfuit que ces deux Quarrez font égaux entr’eux.
Et par Ja méme raifon, les Quarrez CH & NQ_font
aufliégaux, puis quils ontJe C6té NH commun.
D'ou 1l fuit que les Quarrez BM , NQ, font égaux
emtr'eux, puis qu'ils font tous-deux dgaux 4 CH.
Celadeant, HM eft égal 4 HQ, puilque ce font
les Cotez de Quarrez égaux. Etparrant HP cft en-
core un Quarré égal aux trois autres. Enfuite de
?uoi il eft évident que les Rc&an(glcs AH & LQ
ont compris de latoute AB & de {a partie BC. Ec
puifque (par la 43.Prop.dur.) le ReCtangle HE
cft égal au Re@angle AH, il s’enfuit que le Rectan-
%lc HE eft auffi comprisde AB & de BC. Dailleurs
es Rectangles 1Q & GP ¢drant fur des Bazes égales
KQ, QP, & entre mémes Paralleles IE & KP,
font éganx entr'eux , parla 36. Prop. du 1. Sidonc
on leur ajofite les Quarrez égaux BM& QM il
s'enfuivra que QI, pris avec BM, feraéquivalent
AGP, prisavecQM, c'eft 4 dire aufeul Rectan-
gle GM, ou HE. Etainfile Gnomon RST eft ¢gal
4 quatre-fois le Redangle compris de AB, BC.
Maintenant fi 4 ces deux chofes égales on ajofite le
Quarré OI, qui eftle Quarréde OK, oude AC
fon égale : il S’enfuivra que quatre-fois le Rean-
glede AB, BC, avecle Quarré de AC, font égaux
au Gnomon RST , “avec le Quarré OI. Or ce
Gnomon & cc Quarré compofent enfemble le
Quarté AE. Done quatre-fois e Retangle de AB,
BC, avecle r? de AC, font égaux au Quarré
AE; Cequ'ilfalloit démontrer.

Ev - R k-
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REMARQU E.

Pour verifier cecidans un nombre: Prenez, par
exemple, 8; & ledivifezen 6 & 2. Cela étant, le
Rectangle du nombre entier 8, & de fa partie 2 , eft
16 ; & quatre-fois ce Rectangle eft ¢4. Dailleurs
le Quarré de l'autre partic 6, eft 36. Or 64 & 36
font 100: Ceque vaut auffi le Quarré du nombre
10, quieft compofé du premier nombre 8, & de
fa parue premierement prife, & {¢avoir 2.

PROPOSITION IX.
THEOREME IX

Si une Lignedroite eff coupée en deusx par-

_ ties égales y & en deux inégales o les
Quarrez, des denx parties inégales font
doubles du Quarré de la moiti¢ de la
toute 5 € du Quarré de la partic ds
milicu,

]E fuppofe que laLigne AB "

foit coupée en deux par-

ties égales au Point €, & R
en deux mnégalesauPoint D 5
& que la partie du milieu foit

CD. Celaérant, jedisqueles A cbB
Quarrez des deux parties inégales AD , DB, font
* doubles du Quarré de la moiné AC, & du Quarré
de la partic du milien CD. Pourle prouver ,
Elevez au Point Cla Ligne CE perpendiculaire
AB, & dgaled AC. Mencz au Point E les Lignes
) droites
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droites AE’, BE. Elcvez auffi au Point DlaLigne
DF perpendiculaire 2 AB; & du PointF , ou la
Ligne DE coupe BE , abaillez la Ligne FG perpen-
diculaire 4 CE , qui feraaufli paralicled CD. En-
fin du Point A au Point F menez la Ligne droite
AF. Celapofé:

Puifque par la conftruction le Triangle ACE eft
Ilofcele, les Angles AEC & EAC , fur-la Baze
AE , font égaux entr'eux. Et puifque I'Angle
ACE eft droir, lesdeux Angles AEC, EAC, qui
font égaux , valent chacun undemi-droit. Etpar
laméme raifon les Anglcs CEB, CBE, valent aufli
chacun un demi-drott. Par confequent 1'Angle
AEB, ou AEF, qui eft compofé de deux de ces
Angles, eft droit. Deplus, puifque dans le Triangle
EGF I'Angle EGF eft droit, & que I'Angle GEF
vaut un demi-droit, I'Angle EFG vaut aufli un
demi-droit. Dot il fuit que les deux Cotez GE ,
GF, qui les folitiennent , font égaux entr’eux , par
lag. Prop. du 1. De méme, puifque dans le Trian-
gle FDB I'Angle FDB eft droit, & que I'AngleB
vaut un demi - droit, 1'Angle DFB vaut aufth ua
demi-droir. Parconfequent les Cotez DF , DB,
qui les folitiennent , font égaux entr’eux.

Enfuite de quoi , puifque le Coté AE folitiene
I'Angle droit ACE, fon Quarréeft ¢gal aux Quar-
rez de AC & de CE, par la 47.Prop. du s, Ec
puifque ces deux Quarrez {ont égaux, il s’enfuic
que e Quarré de AE cft double du Quarré de AC.
De méme , puifque le Coté EF folitient I'Angle
droit EGF, fon Quarré eft égal aux Quarrez de
EG & de GF. Et puifque ces deux Quarrez fone
€gaurx, il s’enfuit que le Quarré de EF eft double
du Quarrd de GF , ondefon égale CD. Erainfiles
deux Quarrez de AE & de EF font doubles des
deux Quarrez de AC & de CD. Orle Quarré de
AF, quifotitientI'Angle droit AEF, eft égal aux
deux Quarrez de AE & de EF. Doncle Quarré Aic

‘ v ¥
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AF cft double des deux Quar- E

rez de AC & de CD. Mais

les deux Quarrez de AD &

de Df ,d[qui comprcm}cnt

I’'Angle droit ADF., font

c’gaul; au Quarré de AF. A CDB
Donc les deux Quartez de AD & de DF, oude
BD fon égale, font doubles des deux Quarrez de
AC &de CD; Cequ'il falloit démontrer.

REMARQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, pat
exemple, 12. Divifez ce nombre endeux partics
égales 6 & 6 ;5 & en deuxindgales 160 & 2. Cela
¢étant , le nombre du milicu fera 4. Maintenantles
Quarrez des deux parties inégales font 100 & 4»
qui enfemble font 104. D'ailleurs le Quarré de I
moitié 6 eft 36 ; le Quarré de la partie du milicu§
elt16; 16 & 36 font 52, quin’cﬂ:quclamoiti
de 104, oudont 104 cftledouble. .

P RO
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' PROPOSITION X.
THEOREME X

A TN

2

Siane Ligne droite eft coupée en denx par-
 ties égales, € quon lui ajoste directe-

ment une autre Ligne droite: le Quar-

v de la toute ¢~ de Pajoitée, comme
v dune feule Ligne 5 avec le Quarre de
Lajostée, [ont doubles du Quarré de la
moiti¢ de la toute , & du Quarré de
la moitié de la touse &~ de Pajostéc,
comme d'une [eule Ligne,

. [E fuppofe que la- Ligne -
] ABPoi: co?lpéc en deux % L
parties égales au Point
C, &qu'on {ui ajoiite direc- B_p
- tment la Ligne BD. Cela &
cunt, je dis que le Quarré :
de AD & le Quarré de BD, 4
prisenfemble , {ont doubles des deux Quarrez de
AC&de CD. Pour le prouver
Elevez au Point Cla Ligne CE perpendiculaire &
AB, & égalea AC, ouiCB. DuPcint A au Point
E menez la Ligne droite AE. Puis par le Point D
menez la Ligne FDG paralele AEC, ou perpen-
diculaire 3 AD ; & par le Point E la Ligne EF pa-
talicle 3 CD, Tirez du Point E , par le Point B, la
Ligne droite EBG , fi longue , qu'clle rencontre Ia
Ligne FDG au Point G. Entin du Point A au Point
G me-
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G menez la Ligne droite AG. E F
Cclapoft, ‘ ‘
Puifque les Lignes AC,
CE, font dgales, %es Angles B D
CAE, CEA, fur la Baze, Ao
font €gaax entr'eux. Or
I' Angle ACE eft droit. Donc G
les Angles CAE, CEA, valent chacun un demi-
droit. De méme, puifque dans le Triangle ECB
les Cotez CE, CB, font égaux, & quel’Angle
ECBeft droir, cchun ‘des Angles CEB & CBE,
vaut un demi-droit. Et par confequent I Angle
AEB cft droit. Maintenant les Angles CBE &
DBG, qui font oppofez aufommet, font c"jt;aux
entr'eux. Mais I'Angle CBE vautun demi-drotit.
Donc I’Angle DBG vautaufli un demi-droit. De-
plus, dans le Triangle BDG I'Angle D eft droit ;
doncl’Angle DGB vaut auffi un demi-droit. Et par-
tant les Cotez DB, DG, qui fofiticnnent les An-
§lcs DGB, DBG, font égaux entr'eux, parlasé.
u 1. Deméme, dansle Triangle EFG I'Angle E
eftdroit, puis qu'il eft oppofé¢a I’ Angle C. Mais
I'Angle EGF vaut un demi-droit. Donc I'Angle
GEF vaurauffi un demi-droit. Et partant les Corez
FE, FG, qui les fofiticnnent , font aufli égaux en-
tr'eux, parlaé.dur. o
Enf{uite de quoi, puifque du Triangle ACE!’ An-
ﬁlc ACE eft droit, le Quarré de AE eft égal aux
eux Quarrez de AC & de CE, parla47.dur.
Etpuifque ces Lignes font égales , le Quarré de AE
eft double du Quarré de Aé. De méme, puifque
du Triangle EFG I' Angle EFG eftdroit, le Quarcé
de EG eft ¢égal aux deux Quarrezde EF & 3¢ FG.
Er puifque ces Lignes font égales, le %arré de
EG eft double du Quarréde EF, ou de fon égale
CD. De forte que les deux Quarrez de AE & de
EG, fonrdoubles des deux Quarrez de AC & de
CD. Or le Qaarrd de AG, qui fofirient I‘Airg!c
’ ot
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droit AEG; eft dgal aux deux Quarrez de AE & de
EG. Donc le Quarré de AG eft double des Quar-
rezde AC & de CD. Mais les Quarrez de AD & de
DG , qui comprennent I’ Angle droit ADG, font
¢gaux au Quarré de AG. Donc les Quarrez de AD
& de DG, oude BD fon égale , font doubles des
Quarrezde AC & de CD; Ce qu'il falloit démon-
trer. .

REMARQUE.

Pour verifier ceci dans un nembre: Prenez, par
exemple, 10. Divifez ce nombre en deux parties
€gales g & 5. Ajolitez 2410} celaferarz. Cela
étant, le Quarréde 12 eft 144 ; le Quarrdde 2 eft
4; ces deux nombres font enfemble 148. D’ail-
leurs le Quarré de geft 255 le Quarre de yeft 49.
Ces deux nombres font enfemble 74, qui cft la
moiti¢ dez48 , oudont 148 cft le double.

PROPOSITION X1I
PROBLEME L

Couper une Ligne droite donnee, de telle
[orte, que le Rectangle delatonte, < de
Pune de fes parties, foit égal au Quarréde
Pautre partie. '

E fuppofe que la Ligne droitedonnde foit AB 5

& je propofe de la couper de telle forte , (éue le

*" Re&angle de la toute AB, & del'une efes

parties , foit égal au Quarré de I'autre partie. Pour
ke faire,

Décrivez fur AB leQuarré AC. Coupez le CGé
t
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té AD en deusx égalementan Point E. Du Point E
au Point B menez la Ligae droite EB. Prolongez
EAversF, & faites EF'égalca‘. EB. Décrivez fur
AF le Quarré AH ; & prolongezle Coté HG juf-
qu'en I. Cela érant, jedis ¢ B
que la Ligne AB eft cou-
pée au Point G commeila | G H
éré propof¢ ; ceft 4 dire
de telle forte,que le Re®an-
gle de la route AB, &de
{a partie BG, cft égal au b E A F
Quarré del'autre partie AG, Pour le prouver,
Puifque la Ligne DA cft coupée en deux parties
€galesau Point E, & quela Ligne AF Jui eft ajoi-
tée: le ReGanglede DF, & deFA, oude FH {on
égale, (c’eftd direle Rectangle DH, ) avec le Quar-
rddela moiti¢ EA, fontdgaux au Quarrd de EF,
oudefon égale EB, parlaé.Prop. Or les Quar-
rezde AB & de EA font égauxauQuarré de EB,
parla 47. Prop. du 1. Doncle Rectangle DH, & le
Quarréde EA, font égaux aux Quarrezde AB & de
EA. Oftant donc le Quarré de EA de ces deux Touts
dgaux, aufquels il eft commun, il reftem le
Redtangle DH égalau Quarréde AB, ‘ceft 4 dire
au Quarré AC. Que fi maintenantde ce Re&an-
le & de ceQuasré, quifont égaux, I'on ore le
Re&tangle DG, qui leur eft commun, il refterale
Quarré AH égal an Redangle 1B, Or le Quarré
AHeftle Quarré de AG, & [e Redangle IB it Ie
Rectangle compris de CB, ou de AB fon égale,
& de BG. 1leftdonc vraide dire, que la Ligne AB

aérécoupde comme ila éé propofe ; Ce quil fal-

loit faire , & démontrer.

REMARQUE.

1l eft impoffible d‘cxpri\mcr ennombre la quan-
tité des parties AG, GB, dela Ligne AB coupee
fut-
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! fiivant la Prop. précedente; parce que quelque
nombre de-parties qu'on puiffe attribuerd la’ Ligne
AB, il eft impoflible que AG, ouGB, contien-
- neunnombre déterminéde ces parties.

PROPOSITION XII.
THEOREME X1

Aux Triangles Amblygones, le Quarré

. duCoté qui fortient I Angle obtus eff plus
grand que les Quarrez. des deux autres
Citez o de la quantité de deux Reétan-
glesy chacun defquels cft comprisde lun
des Cotez alentour de I Angle obtusy 4
[savoir de celui fur lequel étant prolongé
tombe la Perpendiculairede I Angle op-
PofEy ©delapartiecomprife entre ces-
te Perpendiculaire ¢ I Angle obtus.

E fuppofe qu'au Triangle A
ABC I'Angle ABC {oit
abtus. Cela étant , aprés
avoir prolongé I'un des Co-
tezalentour de I'Angle ob-
s, comme CB, vers D, & B D
& avoir abaiflé deI’Angle Ala Ligne AD perpen-
diculaired CD: Je dis que le Quarré de AC eft
plus grand que les deux Quarrez de CB & de BA,
. de la quantit¢ de deux Re@angles, chacun del
. Quelsferacomprisde CB, & dc BD. Pour le prou-
ver,

1a
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La Ligne CD érant coupéc au Point B, il s’en-
fuit { par la 4.Prop.) que le Quarré de la 1oute
CD eft ¢gal aux deux Quarrez des deux prties
CB, BD, & a deux Rectaugles compris de ces
deux mémes parties. Donc faces deux Touts
égaux I'on ajofizelc Quarré de DA, 1l s’enfuivra
queles Quarrez de CD & de : A
DA feront égaux aux trois :
Quarrezde CB, deBD, &
de DA, & a denx Rectan-
gles compris de CB & de
BD. Mais le Quarréde AC € B D
(parla 47.Prop.du1.) eft¢galaux deux Quarrez
de CD & de DA. Doncle Quarré de AC eft égal
aux trois Quarrez de CB, deBD, &deDA, &
4 deux Reétangles compris de CB & de BD. D'ail-
leurs le Quarré de BA eft ¢gal aux deux Quarrezde
BD & de DA. Prenantdonc le Quarré de BA, au
lieu de ces deux Quarrez : il s’enfuivra que le Quar-
ré de AC fera égal aux deux Quarrez de CB & de
BA, &adeuxReftanglescomprisde CB & de BD.
Er ainfi le Quarr¢ de AC eft plus grand queles
deux Quarrezde CB & de BA , de la quanué de
deux Rectangles compris de CB & de BD; Ce
qu'il falloit démontrer,

PANAG A
gg’on

P RO
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'PROPOSITION XIII.

THEOREME XIL

Aux Triangles Oxygones o le Quarré du
/- Coté qui foiitient I' Angle asgu eff plus
petit que les Quarrez des deux autres
Citez. de la quantité de deux Rectan-
gles 5 chacun defquels eff compris- de
Cun des Cotez alentour de U Angle aigu,
a favoir de ¢elui fur lequel de I Angle
oppof¢ tombe la Perpendiculaire y €
de la partie comprife entre cette Per-
pendiculaire ¢ I Angle aigu.

-

E fuppofe qu'au Triangle ABC A

| ] I'Angle C foit ai§u , &qu'a-
yant fait tomber de I'Angle A
laLigne AD perpendiculaire a la

Ligne BC, quieft 'undes Cotez B D C
qui comprend I'Angledign , cette Perpendiculaire
tombeentre B& C. Cela €rant, je dis que le Quar-
réduCoté AB, qui fodrient I'Angle aigu C, cft
plus petit que les deux Quarrez (%cs deux autres
Cotez AC, BC, de la quantité de deux Rectan-
gles, chacun defﬂucls fera compris du Coté BC, -
ui eft alentour del’Angle aiguC, & fur lequel
¢ I'Angle oppof¢ tombe la Perpendiculaire AD,
& de la parite DC comprife entre cette Perpendi-
culaire & I’ Angle aigu. Pour le prouver,. L
. a
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La Ligne BC étant coupéeau Point D, il s'en-
senfuit ( par la 7. Prop.) que le Quarre de ki
toute BC, & le Quarré del'une d,c fes parties, i
fgavoir DC, fontégauxau Quarre 4cl'autrc par-
tic BD, & a deux Rectangles compris de BC & dt
DC. Si donc a cesdeux Touts égaux on ajotice ke
Quarré de AD: il s’enfuivra que A
les” trois Quarrez de BC, de
DC, & de AD, feront €gaux aux
deux Quarrez de BD & de
AD, & adeux Retangles com- B D c
pris de BC & de DC. Donc fi nous prenons e
Quarréde AC, aulieudesdeux Quarrezde DC&
de AD, auxquels ileft égal, parla 47. Prop. du
1. il s'enfuivra que les deux Quarrez de BC g de
AC feront égaux aux deux Quarrez de BD & de
AD, & i deux Redtangles comprisde BC & de
DC. Drailleurs, le Quarré de ABeft égal aux deux
Quarrez de BD & de AD. Prenant donc ce feul
Quarré au lieu des deux autres, il senfuivra que
les deux Quarrezde BC & de AC feront dgaux a
Quarré de AB, & 4 deux Re&angles compris de
BC &.de DC. D’oiil {uit quelesdeux Quarrez
de BC & de AC font plus grands que le feul Quar-
réde AB, delaquantitéde deux Rectangles com-
prisde BC& de DC ; ou, cequieftlaméme cho-
{e, quele Quarré de AB eft moindre que les deux
Quarrez de AC & deBC, de la quantitéde deux
Rectangles compris de BC & de DC; Ce quil
falloir démontrer,

'G)
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PROPOSITION X1V,
" PROBLEME IL

Décrire un Quarré égal 4 une Figure
reétiligne donnee,

E fuppafe que la Figure rectiligne A foit don-
] née; & je propofe dedécrire un Quarsé égal A

certe Figure. Pour le faire,

Déerivez premierement ( parla 45. Prop.du1. )
le Parallelogramme Rectangle BD égal i la Figure
donnée A. Prolongezle Coté CDversF, & faitss
DFégale 3 DE. CoupezlaLi- H
gne CF en deux également au
Point G. Décrivez un demi- | A\ [c D
Cercle du Centre G, & de | G | F
lintervalle GC, ou GF. En- -
fin prolongez la Ligne ED, B E
julqu'd ce qu'elle rencontre la Circonference du
Cercle au Point H. Cclaétant, je dis que le Quar-
+ 1€ dela Ligne DH eft égal a a Figure rectiligne A.
Pour le prouver , :

Du Point G au Point H menezlaLignedroite
GH. Celapofé:

Pififque la Ligne CF eft coupée en deux parties
¢galesau Point G, & endeux inégalesau Poine D :
Usenfuic (parlas.Prop.) queleRedtangle com-
pris des deux parties indgales CD, DF, ceft 4
direle Reangie BD , & le Quarréde la partie du
milicn GD , font €gaux au Quarrd dela moitié de
la toute GF, oudefon égale GH. Maisce Quar-
téde GH cft égal aux Quarrez de GD & de DH,par
la 47. Prop. du 1. Donc le Retangle BD, &le
Quarré de GD, font ¢gaux aux deux Quairez de
“Tome' . F GD
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GD & de DH. Er partant, fi
de cesdeux Touts égaux I'on
éte l¢ Quarré de GD, qui
leur eft commun, lesreftes, a
fcavoir le Re@tangie BD, &
le Quarré de DH, feront

b

H
C /D
G| F
B T

égaux, Mais le Rectangle BD a ¢ié fair égalila
Figure retiligne donnée A. Donc le Quarrd de
DH eft aufh cgal & ceere Figure ;. Cequiil falloit

faire, & démentrer.:

_ELE
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ELEMENS

DEUCLIDE
LIVRE TROISIE'ME.

DEFINITIONS.

YEs Cercles égaux, font des Cer-
cles dont Tes Diametres font
dgaux, oudcentles Lwncs drei-
tes mendes du Centre 4 leurs

,)j Circonferences , font ¢gales. - -
St Ainfiles Ccrclcs AB(, DEF,

fene é cg}aux Iarce que leurs Diametres AC, DF,

fome ~ ¢-

gaux ou

ARV ERYAR
es ngncs L
droizes v
GB, HE, UU

qui  font ’

mcnces du Centre i leurs Circonferences, font
Fa tgalcs.




124 ELEMENS D’EUCLIDE.
dgales. Mais les Cercles DEF, IKL, font iné-
auX 5 parce que leurs Diamctres. DE ,. 1L, fong

: andgaux, ou parceque lesLignes droites HE, MK,

qui' {ont menées du Centte i leurs Circonferences,
font indgales. .

2. La Tangente d'un Cercle, ou la Ligne qui
I touche, cltufic Ligne droite qui touche ia Cir-
conferencede telle {orte, qu'érant prolongée , el
ne la coupe point, & n’entre peintdans le Cercle.

Ainfi la Ligne AB cft la Tangente. du Ceicle

BDE, parce qu'elle touche fa Circonference de
telle forre au Point n C
B, qu'éantprolon- .
gée elle ne lacoupe -
point , & n'entre G

point dans le Cercle.

3. LaSccanted'un
Cercle, oula Ligne .
qui le coupe , eft une Ligne droite qui rouche telle-
ment {a Circonfzrence , qu'érant prolongdée, elle la
coupe, & entre dans le Cezcle.

Ainfila Ligne GD eft la Secaite du Cercle BDE,
patce qu'clle rouche tellement fa Cisconference at
Point D, qu’érant prolongée, clle la coupe, &
entrcdansle Cercle. '

4. Des Cercles{ont dits e toucher 'un l'autre,

quand leurs Citcpnferences fe touchent fans fecou- |

per.

Ainfiles Cercles ARC, DBE, font dits L& tov-
cher I'un laucre, parce que leurs Circoutcxcuc?
) .

R~

———

-~ 2
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fe touchent tellement au Point B, qu'elles ne (e
coupent point.

5. Deux Cercles font dits fe couper I'un I'autre ,
lorfque leurs Circonferences ne fe touchent pas

| ﬁm&cmcnt, mais qu'ils entrent reciproquement
I'un dansI'autre.

Ainfiles Cercles FGD, FGH, fontdits {e con-
perl'un ['autre, parce que leurs Circonferences ne
{e rouchent pas fimplement , mais que ces Cercles
entrent reciproquement I'un dans lautre.

6. La diftance d'une Ligne droite au Centre
~d'unCercle, eft la Ligne droite qui part du Centre
- de ce Cercle, & qui tombe perpendiculairement

{ur cette Ligne.

Ainfi Ja diftance de la Ligne AB au Centre du
Cercle ABD, eftla LigneE¥, qui partdu Centre
E, & qui tombe perpendiculsirement fur AB,
D'ouil {uit que les deux Lignes

droites AB, CD, font égale-
mentdiftantes du Centre E,par-
- tequeleurs diftances EF , EG,
four égales. Mais que la Ligne
“HI eft plus éloignde de ce mé-
- me Centre, parce que fadiftan-
cEK eft plus grande que celle
desausres, .
7. La Sofitendante,, ou la Corde d'un Arc de
 Cercle, eft Ia Ligne droite bornée des deux extre-
mitez de cét Arc. ’

Ainfi la Ligre droite AB eft Ia c

- Solitendante ou la Corde de I'Arc A
ACB, parce qu'clle eft bornée de

deux extremitez A & B.

el évident que la méme Li-
ghe AB eft aufl la Sofitendante de
I'Arc ADB. Si bien quela Ligne v
drgue qui eft laSolitendante d'un Arc, cft aufli Ia
Suutcmiamc du Complement de cét Arg & la Cir-
conference entiere, - Fg3 §.Un
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8. UnScgment, ou une porrionde Cercle, eft
une Figure comprife d’'un Arc de Cercle & de a3
Sofitendante.

Ainfi les Figares ABC, FBG,
¥DG, font des Segmens ou des
portions de Cercles, parce cha-
cune de ces Figures eft comprife
d’un Arc de Cercle & de fa Sofi-
tendante. ) »

9. La Baze d’un Segment de Cercle, eft |
Ligne droite qui fotticnt ce Segment, & qui le
borne. :

Airfi la Lizne FGcftla Baze du Segment FBG,
& du Segment FDG, parce qulelleles fottient &
Ics borne. .

. 10. L'Angle du Segment, eft Angle mixte
compris de I'Arc du Segment & de fa Baze,

AinfiI' Angle mixte comprisde 'Arc FD, & de
laLigne FG, eft]'AngleduSegment FDG.

11. I'Angle au Segment, ou I'Angle dont l¢
Segment e(%capable, elt un Angle compris de
deux Lignes droites qui partent d'un Pointde I'Arc
du Segment, & qui aboutiffent aux deux extremi-
tez- de fa Daze. . :

Ainfi]' Angle ABC eft un Angle B
au Segment, ou I'Angle doar le
Segment ABC eft capable; parce

_qu'il eft compris des deux Lignes

droites BA, BC, qui partent du

Point B de I'Arc duSegmen:, & A r
aboutiflent aux deuxextremitez de

faBaze A& C.

.12, Un Angle au Centre d'un C-rcle, eft un
Anglecompris de deux Lignes droites qui partent
du Centred'un Cercle, commel’Angle BED.

13. Un Angledla Circonference d'un Cercley
¢ft un Angle compris de deux Lignes droices qui
partent d’un Pointde la Circonference du Cercle,
comme I'Angle BAD. ' 14. Quaud
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14. Quand I’ Angle que font deux A

Lignes droites qui partent du Centr

d'un Cercle, oud'unméme Point

de la Circonference, a pour Baze

unArcdece Cercle, cét Angle eft ‘
dirs'appuyer fur cér Arc. B D

Ainfi I'Angle BED, ou I'Angle C
BAD, eft dirs appuyer furl’Arc BCD.

15. L'Arc fur lequel sappuye un Angle, ou
jui lui fere de Baze, eft I'Arc compris entre les

cux Cotez de I’ Angle. '

Ainfi I'Arc BCD eft I'Arc fur lequel s’appuyent
les Angles BAD, BED, oubien eft la Baze de ces
Angles’, parce que cét Arc eft compris entre leurs
Corez. - :

16. UnSe&eur deCercle, eftunc Figure com-
prife de deux Lignes droites qui fontun Angleau
Centre, & de lapartic de la Circonference que ces
deux Lignes embraflent, comme ci-deillus la Fi-
gure EBCD eft un Secteur de Cercle. '

17. Des B
S:gmcns
fembla-
bles,font
des Seg- A
mens N\
quifont A C
capables d’ Angles dgaur. ,

Ainfiles Scgmens marquez ABC, & DEF , font

es Segmeis qui s'appellent femblables , parce que
les Angles ABC, & DEF, dontils font capables
font(’gaux. Mais ces mémes Segmens ne laiffent
Pasd'étre indgaux , parce que I'un eft plus grand
que I'aurre.” ~ Au lieu que les deux Segmens mar-
quez ABC, four femblables, & (f,éaux; parce
que non feulement ils fonr capables d’Angles

€gaux, mais aufli parce que I'un n'eft pas plus
'gmndque_l‘autrc.

¥ 4 18. Une



' 1:8 ELEMENS D’EUCLIDE.

18. Une Figurereétiligneeft .
dite infcrite gns un C%tclc > A .
lorfque le Sommet de chacun de
{es Angleseft dansla Circonfe- B
rencedu Cercle.
Ainfila Figure ABCD eft in-
fcrite dans le Cercle ABCD, C
parce quc tous les Sommets de fes Angles A, B,
C, D, fontdanslaCirconference de ce Cercle.
19.. Une Ligne droite cft dite c
&tre dans unCercle, lorfque fes
extremitez f¢ terminentdfa Cir- B
conference.
Ainfila Ligne AB cft dite écre
dansle Cercle ABC. .

B
8553
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PROPOSITION I
P R-Q BLEME L

Trouver le Centredun Cercle donné,

propofe d'en trouver e Centre. Pour le trou-
ver ,

Menez dans ce Cercle laLigne droite AC, qui
toupe la Circonference ou il vous plaira, comme
aux Points A & C. DivifezlaLigne AC endeux
dgalement au Point E, par lato. du 1. Erparce
Point menez la Ligne BED perpendiculaire 2 AC,
par la 11. du premier. Enfin coupezlaLigne BDY
en deux égalementau Point F. €ela érant, jedis
que le Point F eftJe Centre du Cercle ABC. Pour:
c PfOuVC Iy

Premicrement il eft évident
que tout autre Point que F,

tis dans laLigne BD, ne peut
ctrele Centre, puifque cérau-
tre Point ne diviferoit pas la
Ligne BD en deux galement,
C’elt pourquoi fi Ie Centren’d-
toit pas au Point F, il faudroic
qu'il fit en quelque Point hors de 1a Ligne BD.
Penfons, fi vous voulez, qu'il foir au Point G-
]Men?z donc les Lignesdroites GA , GE ,, GC. Ce-
apofé:

Comparez le Triangle AEG avec le Triangle
CEG. Le COté AE dua premier eft daal au Coté
EC du fecond, par la conftru@ion ; le COté EG:
¢ft commun anx deux Triangles; & laBaze GA
feroit égale 4 la Baze GC, puis qu'elies {eroient
tsces du Centre a la Circonference. Ainfi (parla

) Fs s.dw

| ]E fuppofe queI'on donnele Cercle ABC, &ije
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8.du1.) I'Angle AEG feroit
dgal 41'Angle CEG, & laLi-
gue GE {eroir perpendiculaire
a AC, par la 26. Definition
du 1. Et partant les Angles
GEA, GEC, feroient droits.,
Mais , par la conftruétien ,
P'Angle AEB eft droit. Donc D

ik s’enfuivroit que I'Angle AEB & I’ Angle AEG fe-
roient égaux, c'eftd direlapartie an Tour ; cequi
eft impofhible. 1l eft donc impoflible quele Cen-
tre du Cercle ABC foit horsla Ligne BD. Et par-
rant le Point F eft le Centredu Cercle ABC; Ce
qu'il falloit trouver.

1 REMARQUE.

- 11 fuir de-1d, que fi dans un Cerele une Ligne
éroite en coupe une autre qui fe termine a fa Cir-
conference , en deux également & perpendiculai~
rement, cette Lignedroite pafiera par le Centrede
Cercle. .

II. REMARQuUE.

Pratique de cette Propofi- o
sion. Prenez dans la Circon- "
ference du Cercle ABC trois
Points, tels qu'il vous plaira,
A, B, C. Mcttez fucceflive- \ B
ment vOtre Compas 4 deux de
ces Points A & B ; & deméme
imervalle décrivez deux Arcs
de Cercle, qui s’entrecoupent
aux Points G & H. Puis par
ces Points menez la Ligne
droite GH. Cela fait, meztez derechef fuceeflive-
ment le pied du Compas aux Points B& C 5 85;:
. me

X
Yo

.>
o
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méme intervalle décrivez encore deux Arcs de
Cercle, quis’entrecoupent aux Points D & F. Enfin
menez par ces deux Points laLigne DF, filongue,
quelle rencontre la Ligne GH au Point E. Alorsle
Point E fera le Centre qu'il falloit trouvet.

PROPOSITION 11
" THEOREME I

Si ayant pris deux Points dansla Circon-
ference dun Cercle, on mene de Pun 4
Fautre une Ligne droite 5 elle tombera

,-dans le Cercle, X

ference du Cercle A?E I'on
renne deux Points tels quon
voudra, comme A & B; & que A
duPoint A au Point Bon méne la A B
Ligne droite AB. Ccla érant, je
disque cetre Ligne tombera dans ce Cercle. Pour
¢ prouver , ‘
Menez du Centre C aux extremitezdelaLigne
AB les Ligpes droites CA, CB. Puisayant pris 4
diferetion dans la Li gne ABun Point entre A% B,
©omme par exemple D , menez la Ligne droite
CD. Celapofé: .
LesLignesCA , CB, qui partent du Centre C,
& vont fe borner 4 fa Circonference , font égales,
Aiafi les Angles CAB, CBA, fontégaux entr’eux,
Parla . du1, Mais I'Angle CDBeft exterieur au
telpect du Triangle ADC. Donc (farla1é.dur.)
efk plus grand que fon oppofé interieur CAD, 8¢
Bar confequent aufli que fon égal CBD. D'O;‘Y_ il
¥Fe¢ ute

]E fu;;pofc que dansla Circon-
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fuit {parlarg.du1.) que le Coté CD cft plus
tit que le Coté CB, qui folitient un plus grand An-
le. Et puis qu'il eft plus peric, E

%on extremité D eft dans le Cercle,

Mais d’autant que le Point D a ¢
- éré pris & difcretion dans la Ligne

AB, & quelamémecholefepeur A
prouver de tout autre Point de

cette Ligne , il fuit que cette Ligne toute enticre ot
dans le Cercle 5 Cequ'il falloitdémontrer.

PROPOSITION 11,

THEOREME IL

S5 dans un Cercle, une Ligne droite pafe
par le Centrey € coupe en deux égale-
ment une autre Ligne droste qus n'y pﬂﬂ'f
pointy elle la coupera perpendsculaires
ment; Et fi elle la coupe perpendics-

- Bairement 5 cllelacoupera cn dens: g4
lement,

E fuppofe premierement que B
la Ligne droite BD, qui
eft dans le Cercle ABC,
alie parle Centre E, & qu'el-
£ coupe en deux également au :
Point F laLigne AC, quin’y A c
pafle point. Cela érant, je dis
quela Ligne BD coupe laLigne b
AC perpendiculairement. Pour le prouver,
Menezles Lignes draites AE, EC. Ccla Po%;n}
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Dans les Triangles AFE & CFE, le Coté AF¢e
¢gal au Cot¢ FC, par fuppofition. Le Coté FEcft
commun 4 ces deux Triangles. Deplus, la Baze
EA cft dgale 4 la Baze EC, par la definition du
Cercle. Donc (par la 8. du 1.} I'Anglc AFE eft
dégal 4 I'Angle CFE, & laLigne BD eft perpendi-
culaired AC,, par la 26, Definitiondu 1. Cequd
falloit démontrer.

Je fuppofe en fecond lien, quelaLigne BD qui
pafle par le Centredu Cercle, coupe la Ligne AC
perpendicelairement. Cela éeant, je disqu'elle la
coupe auffi en deux également. Pour le prouvers,

_PuifquelesLignes EA , EC, font dgales, parla
definition du Cercle: les Angles EAC & ECA,
font €gaux, par la §.du 1. D'ailleurs puifque la Li-
gne BF eft perpendiculaire 4 1a Ligne AC , lesdeux
AnglesEFA , EFC, fontaufli égaux. Si bien cluc
les deux Triangles EFA, EFC, ontdeux Angles
égaux a deux Angles, chacun au fien ; &le Coré
EF, qui eft communauxdeux, foiitientdes An-
gles égaux. Partant (parla26.dur.) le Cotd AF.
cft égalau Coté FC ;5 Ce qu'il falloit démontrer, -
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PROPOSITION IV,
THEOREME IILIL

Si dans un Cerele , deux Lignes droitet
. qui ne paffent Pa.r parleCentrey s'entre-
coupent 5 elles ne f¢ couperont pas Lum

" Lautre en deux également.

E {uppofe que dans le Cercle ABD les deux Lic
, J gues droites AB, CD, qui ne paflent point par
. le Centre , {e coupent'unel'autre au Point F. Ce-
la érant, je dis qu'elles ne fe coupent pas toutes-
deux en deux parties égales. Pour le prouver,
§’il éeoit poflible que chaca-

nede ces deux Lignes fic cou- D
pée en deux parties égales: il E /
s'enfuivroit ; par la Propofi- WA
tion precedente , qu'en menant F_/B
du Centre E auPoint F la Li- C

gnedroite EF , cette Ligne feroit perpendiculaired
chacune des deux autres AB, CD ; & par confe-
quent que les Angles AFE & CFE feroient droits,,
& égaux entr'eux, & qu'ainfl la partie feroit ¢gale
au Tout, ce qui eft impoffible. 1l eft donc impoflible
que les Lignes AB, CD, fe coupent toutes-deux
en deux parties ¢gales ;. .Cequ'il falloit démontrer,

S

PR X r KO‘




_ Points B& C. Cecla érant, je

- Centre. Pourle prouver,
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PROPOSITION V..
"THEOREME 1V.

Si deux Cercles (¢ coupent Pun Lautre ;-
#ls wanront pas un méme Centre.
E fuppofe que lesdeux Cer-

cles ABC, BDC, fe cou-
pent l'un [l'aurre aux

dis qu'ils n’ont pas un méme

§'il éroit poffible qu'ils cuf- ra

* fent tous-deux un méme Cen-

-~ -

tre, 4 fgavoir E: en menant de ce Point une Ligne
droite a I'un des Points ol ces deux Cercles s’entre-
coupent , par exemple au Point B, & une autre

- Ligne droite en quelqu'auere Point , gomme A,

qut les coupat tous-denx: De ce que le Point E

. {eroit Centre du Cercle ABC, ils’enfuivroit que
~ lesLignes EA , EB, feroient égales. D'ailleurs , de
- ceque ce méme Point feroit aufli le Centre du Cer-
* cle BDC, il s'enfuivroit que lesLignesED, EB,
* feroient auffi dgales. Si bien que les deux Lignes
“ EA, ED, qui feroient e’Falcs i une méme, 3
~ feavoir AEB, feroient égalesentrelles. Creft 4 di-
- reque le Tout ne feroit pas plus grand que fa parrie;
“ cequi eftimpoffible. 1left doncimpoffible que les

~ deux Cercles ABC, BDC, ayent un méme Cen-

tré; Ce qu'il falloitdémontrer,

P RO-
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o1

PROPOSITION VI
" THEOREME V.

Sideux Cercles [z touchent Pun Pautre o
dedans y ils Wanront pas un meéme Cen-
tre.

=

E fuppole que le Cercle BDE '
touche 12 Cercle ABC en B NS

dedans au Point B. Cela -
érant, je disque ces deux Cer-
cles n’ont pas un méme Centre, y
Pour le prouver,
il ¢toit poffible qu'ils euf- - 1
fent tous-deux un méme Centre, i fcavoir F : me-
pant de ce Centreau Point de leur attouchementls
Ligne droire FB, puis une autre Ligne droite 3 § -
quelqu'autre Point de la Circonference du Cercle
ABC, parexemple auPoint A : De ce que le Point §
F feroit le Centre du Cercle ABC, il s'enfuivroit §
quelesLignes FA, FB, feroient égales. Ev parce
que ce méme Point feroit aufli le Centre du Cer-
cle BDE, il s'enfuivroit que les Lignes¥D, FB,
{eroient aufhi égales. Ecainfi les Lignesdroites FA,
D, qui ferotent égales 3 laméme FB, feroient
¢galesentr’elles, c’eft 3 dire que le Tout ne feroit
pas plus grand que fa partie ; ce qui eftimpoflible
1l cft denc impoffible que les deux Cercles ABC,

BDE, ayent un meme Centre; Ce qu'il falloit
d¢montrer.
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PROPOSITION VIL
THEOREME VL

i ayant pris un Point 5 autre que le Cen-
trey dans un Cercle y on méne de ce

~ Point tant de Lignes droites que Pon
voudra 4 jufqw'a la Circonference 5 Ia
plus grande de toutes eft celle qui paffe
par le Centre & la Plf“ petite efl le
refle du Diametre. Quant aux autres
Lignesy la plus proche de celle qui paf~
[¢ par le Centre eft plus grande gw’une

. autre qus en eft plus éloignée. Enfin de
part ¢ dautre dela plus petite y on ne
[tauroit mener de ce méme Point plas
de denx Lignes draites égales entr'elles.

E fuppofe que dans le

A
Cercle ADB, dont C
le Centreet F, on
ait pris 4 difcretion le

Point G , different du D
E

Centre F; & que de ce “
A

Point on ait mené 2 la
Circonference plufieurs ‘b
Jignes droites, comme B

GA, GC, GD, GE,

GB, entre lefquelles GA paffe pacle Centre ¥, Gaé
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GB achévele Diametre AB. Cela €rant, jedispre-
micrement que la Ligne GA eft la plus grandede
woutes. Pour leprouver, Co

Menez du Centre FauxPoints C, D, E, lesLi-
gnesdroites FC, FD, FE. Celapofé:

Au Triangle GFCles deux Corez GF , ¥C, font
plus grands que le troifiéme GE, paria 20.dut:
Douncfiaulicude EC on prend FA , qui lui eft ¢ga-
le par la definition du Cercle , les deux Ligues OF,
FA, ou la toute GA, A
fera plus grande que
GC. On prouvera de
méme, que la Ligne GA
cft plus grande que les
Lignes GD, GE. Mais
GA eftaufli plus gramde
que GB, puifque GA
eft plus grande ‘que le
demi-Diamecire du Cer- .
cle, & que GB eft plus petite. Et partantla Ligne
GA eft la plus grande de toutes.

Jedisenfecond lieu, que laLigne GB eft la plus
petite de toutes. Pour le prouver,

Au Triangle EGF, les deux Cérez FG, GE,
font plus grands que le troifiéme FE , parlazo.du
1. 1ls font doncaufli plus grands que 11 Ligic B,
qui luicft égale. Sidonc deces deux Tours indgaur
onbeela partie FG , quileureft commune: ils'en-
fuivra que le reflte GE fera plus geand que le refte
GB, & ainfi que GBeftplus perite que GE. On
prouvera de méme, que GB eft plus petite que GD,
ouGC. Etpartantla Ligne GBeft la plos peritede
toures. : _

Jedis en troifiémelien, quelaLigne GC, qu
eft la plus proche de la Ligne GAqui paflepar ke
Cenire,, eft plus grande qu'une aucre plus ¢lorgnées

arexemple que GD, ou GE. Pour le prouver,
* Comparez les deux Triangles CFG,, & DFG.

S

Le
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Le Coté CF du premicr Triangle eft égal au Coré
. FDdufecond, par ladcfinition du Cercle; le Coré
FG eft commun & ces deux Triangles. Deplus,
- I'Angle CFGy comprisdes deux CoOtez du premier
Triangle , elt plusgrand que I'Angle DFG, com-
pris des deux Cotez dufecond, puts quiln'eft que
faparie. Ainfi (paria24.dui.) la Baze GC cft
plus grande que la Baze GD.On prouverade memae,
- que GD elt plus grande que GE. Erainfila Ligne
~ GC, qui approche le plus de la Ligne qui patle par
leCentre, cft plus grande qu'une autre plus cloi-
nee. ’ : -
s Je dis en quatriéme lieu, qu'on ne fgauroit me-
ner du Point G, depart & d'autre de la Ligne GB,
ilus de deux Ligues droites ¢gales cutr'elies ; ou
‘en qu'on n'en {auroit mener une troifiéme égale
. aux deux autres, Pour lcprouver, .
Menez du Point F fa Ligne FH . qui fafleavec
¥B I'Angle BFH ¢galal’Angle BFE ; & du Point
- G ?éu Point H menez la Ligne droite-GH. Cela
“ pofd: e ;
.. Les Triangles GFH & GFE ont les deux Cotez
GF,FH, égauxauxdeux Cotez GF, FE ; & I'An-
?c GFH, compris des deux Cbtez du premier
niangle, eft égal 4 l'Angtlc GFE , compris des
deux autres , par laconftrution. Doncla Baze GH
eft ¢gale 4 la Baze GE, parla4.du1. Ainfivoild
deux Lignes dreites dgales mences duPoint G de
part & d’autre de [a Ligne GB. Mais qu’on ne puifle
Pas en mener une :roi%gme dgale aux deux autres,
cclaeft dvident, par ce qui addja été prouvé, Car
cetee Ligne ou approchera plus peds du Point B, &
ainfi elle fera plus petite que GH; oucllecn{era
plus éloignée ,” & ainfi elle feraplus grande ; Qui

<

eft tour ce qu'il falloit démoncter.
a

P RQO-

,
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PROPOSITION WVIIL
THEOREME VIL

Si d'un Point pris bors dun Cercle on mé-
ne tang de Lignes droites que I'on vou-
dra, qui f¢ terminent & la Circonferen-

. ¢¢ concave du Cercle : la plus grande
de toutes eft celle qui paffe par le Cen-
tres & celle qui en eft plus proche eff
Plus grande qu'une autre gui en eff plus
élosgnée. Tout anu comtraire : de celles
qus tombent [ur la Circonference con-
vexe, celle qui étant prelongée pafe par
le Centre 5 eff la plus petste de toutes;
o selle qus en cff plus proche eff plus
petite quune autre qui en eft plus éloi-
grée. Enfin de part & dautre de la
plus petitey on ne ((auroit mener de ce
ménie Point plus de deux Lignes droi-
tes égales emtr'elles, ’

E fuppofe que du Point A, pris 4 difcretion,
hors du Cercle BCD, on ait mené pluficurs
Lignesdroites AF, AG, AH, Al, quifevont
terminer 3 fa Circonference concgve; & quela Li-
gue Al paffe par le Centre K. Celaérant, je dis

i pre-
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premicrement que Ja Li- A

§nc AT eftlaplus grande
etoutes. Pour le prou-
ver,

Menez du Centre K les
Lignes droites KF,KG,
KH. Celapofé:

Au Triangle AKH les
deux Cotez AX, KH,
font plus grands que le
toificme AH , parla zo.
dur. Or AK & KH font
égaux 4 AX &3 KI, ou
a la toute AL Ainfi la
Ligne AL eft plus grande que laLigne AH. On
prouverade méme, quelaLigne Al eft plus gran-
de que la Ligne AG, & quela Ligne AF. Donc la
Ligne Al eft s plus grande de toutes.

Jedisen fecond lieu, quelaLigne AH, qui cft
laplus proche de la Ligne Al qui paffe par le Cen-
tre, eE plus grande quune autre plus €loignde,
par exemple que AG, ou AF. Pourle prouver,

Aux Triangles AKH & AKG, les deux Cdtez
4K, KH, fone ¢gaux aux deux Cotez AK, KG,
thacun au fien. Mais 'Angle AKH eft plus grand
queI’Angle AKG, quin'eft que fa partie. Donc
{parla24.du 1.) IaBaze AHeft plus grande que
laBize AG. Onprouvera deméme, quelaLigne
AG cft plusgrande quela Ligne AF. Et ainfila Li-
gue AH , quiapproche leplusde laLigne qui pafle
parle Ceutre, eft plus grande qu'une autre plus
eloigne. . '

Je dis entroifiémelieu , qu'entre lesLignes AB,
AC, AD, AE, qui partent du Point A, & qui
torbent fur la Circonference convexe du Cercle
BCD, lapluspetitede touieseft laLigue AB, qui
érant prolongée pafle par le Centre K. Pour e
prouver, :

Menez
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Menez du Centre K les Lignes droites KC,KD,

KE. Celapof¢: } o
AuTriangle AKCle Coté AK eft moindre qu

les deux Corez KC, AC, parlazo. du 1. Don¢

i de ces deux Touts inégaux on te des pardes éga- .
les, dfcavoir KB& KC: lerefte AB fera plus pe- §

tit que lc refte AC. On prouvera de méme, queli
Ligne AB eft plus petite que AD , ou AE. Et par
tant clle eft la plus petite de toutes.

Je dis en ?uatriémc A
lieu, qu’entre les Lignces
AC, AD, AE, cellequi
approche de plus prés de
1a Ligne AB,eft plus petite
qu'une autre plus ¢loi-
gnée. Pour le prouver ,

LesLignes AC, KC,
font mendes des extremi-
tezdelaLigne AK , qui
cftun des Cotez duTrian-
gle AKD, & fe rencon-
trent dans ce Triangle.
Donc (parlazr. du r.) '
les Lignes AC, KC, font plus petites que lesli
gnes AD, KD. Si donc de ces deux Touts inégaut
on Ote les parties égales KC, KD: lerefte AC e
raplus petit que lerefte AD. On prouvera de mé
me, que AD eft plus petite que AE. Et ainfi de tov-
tes ces Lignes , celle qui eft la plusproche de Ja L
ne ABeft plus petite qu'une autre plus dloignde.

1

Je disenfin qu'on ne fgauroit mener du Point A |.

de part & d'autredelaLigne ABplusde deux Lt

nes droites égales entr’elles ; ou gien qu'on n'td
fcauroit mener une troifiéme égale aux deux auues.
Pour le prouver,

Menczdu Centre K Ia Ligne KL, qut faffe avec
KAl'Angle AKL égaldl’Angle AKC;;. & du Poilf
LauPont A menezla Ligne droite LA. Cela p({ﬁ

£

‘,
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Les deux Triangles AKL, AKC, ont les deux
Cotez AK', KL , €gaux aux deux Ctez AK , KC,
chacun au fien ; & I'Angle AKL , compris des
deux Cotez du premier Triangle, cft égal il’An-
gle AKC compris des deux autres Cotez, par la
wnftru®ion. Donc la Baze AL eft égale dla Baze
AC, parla 4.du 1. Ainfi voila deux Lignes droites
égales mendes du Point A de part & d’aucre dela
Ligne AB. Mais qu'onnepuifle pas en menerune
troifiéme dgale aux deux autres , celaeft évident,
parce qui a déja étd prouvé, Car cette Ligne oua
prochera plus prés dela Ligne AB, & ainfielle fera
s petite : ou elle en fera plus €loignée , & ainfi
clle fera plus grande; Qui eft toncce qu'il falloit
émontrer. .

PROPOSITION IX.
THEOREME VIIL

Si ayant pris un Point dans un Cercle,
Pon peut mener de ce Point & la Cir-
conference du Cercle plus de deux Li=

. gnes droites égales entr’elles, ce Poing<
la eft le Centre du Cercle.

JE {uppofe que dans le Cer-

cle BCD T'on ait pris Il 3

Point A ; & qu'ayant mené

dece Pointd la Circonferen- ‘ <

celestrois Lignes droites AB, b

AC, AD, ces trois Lignes -

fe trouvent dgales.Cela étant,

jedis quele %’oint A eft le Centre de ce Cercle.
Car fi cela n'¢oit, il senfuivroit que d’un Point

L pris
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pris dans un Cercle,, lequel Point ne feroit pasle
Centre, onpourroit mener 4 la Circonference plus
de deux Lignes droites égales entr'elles ; cequi et
impofTible par la 7. Prop. Par confequent le Point
A eft Ie Centre de ce Cercle; Cequ'il falloitds-
montrer.

t

- PROPOSITION X
~ THEOREME IX.

Sideux Cercles e conpent Pun Dautre, il
ne [¢ couperont pas en plus- de dews |.

-Posnts, - S '

E fuppofc que lesdeux
J Cercles ABDGE & -

ABCDEF fc coupent
{'un l'autre. Cela érant,
je dis qu'ils ne fe coupent
pas en plus de deux
“Points. Pour le prouver,

. Suppofons , sil eft :
poflible,, qu'ils fe coupent I'un l'autre aux trois
Points A, B, D. Celapofé: .

Trouvez ( parlapremiere Propofition) le Cerr
tre du Cercle AEDGE, & quele Centre foitH;
puis de ce Centre menez d ces trois Points A, By
Df,ﬂles Lignes droites HA, HB, HD. Ceci

ofé: . - .
P Puilque Ie Point H eft le Centre du Cercle
ABDGE,-les Lignes HA, HB, HD, qui par
tent de ce Cenriv, & fe vont terminer 4 fa Circonft:
xence, font cgales-entr'elles. Ex puifque ces trois
. -mémes Ligucs pactent auflid'un Poine pris dans llc

N Cescle
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. Cercle ABCDEF,; & qu'clles vont fe terminera fa
Circonference , le Point H eft zufli le Centredu
Cercie ABCDEF  Erainfiil s’enfuivroit que deux
Cercles qui {e coupent I'un I'aut:e, auroient un meé-
me Centre; ce qui eft impoflible, parla g. Prop.
Il eft donc impofiible que deux Cercles qui fe cou-
pent I'un 'autre , {c puiflent couper en plus de denx
Points ; Ce qu'il falloit démoncrer.

PROPOSITION X1
THEOREME X

Si un Cercle en touche an autreendedans
la Lighe droite menée par leurs Centres
étant prolongée, paffera par le Point de
lear attouchement.

ADE rouche leCercle
ABC en dedans au
Point A, Celaérant,_je
dis que i on méne par
leur§ Centres une Ligne
droite, cette Ligne érant
prolongée , paflera par le
Point de leur attouche-
ment ; ou, cequi eft 12 méme chofe, que fi on
méne du Poine F , Centre du Cercle ABC , au Poine
» qui eft le Point deleur attouchement, lali-
gue droite FA: le Centre du Cercle ADE ft ren-
contrera dans cette Ligne.
Car ficela n’éroie, le Centre du Cercle ADE fe-
Tolt en quelque Point hors de laLigne FA. Qu'il

foit donc au Point G , silelt Poﬁﬁ;lc. Encecas,
Tome 4, G T fi

] E fuppofequeéle Cercle
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fi I'on méne parle Point F, & parle Point G, la
Ligriedroite FGDB, cllecouperala Circonference
des deux Cerclesailleurs qu’'au Point de leur attou-
chement. Puis menantdu Point G au PointAla
Ligne droitc GA, cettc Ligneavec les deux aucres

FG, FA, compofera le A

Triangle. FGA, dont les
deux Cotez FG, GA, fe-
ront glus grands c}uc le
troifime FA , parla 20. B
du 1. 1ls ferontdonc aufli :
plus grands que fon égale

FB. Si donc de ces deux

Touts inégaux on Ote la

particcommune ¥G,, lerefte: GA-fera plus.
quele refte GB.. Mais puifquele Point G eft le Cen-
tre du Cercle ADE , laLigne GDeft ¢gale 3 GA.
Erainfila Ligne:GD fera auffi. plus grande que. 2
Ligne GB, c'eft adirela partie que le Tout 5 ce qui
eftimpoffible. 1l eft donc impoffible quele Cen-
tre du Cercle ADE foit hors delaLigne FA 5 Ce
qu'il falloit démontrer. . ' .

)

N

i .2 R 0-
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PROPOSITION XIL
| THEOREME XL

Sideux Cercles [e touchent Pun Dautre par
dehors 5 la Lignedroite mienée d'un Cen-
tre & Pautre paffera par le Point delewr
attouchement.

Efuppofe que les Cer- D
clcsPABg', DBE, fe A
touchent 1'un l'autre
pardehors au Point B, & ey W
~ quedu Centre de l'un au
Centre de 'autre on ait
-, menéla Ligne droite FG. Cela drant, je dis que
- cetee Ligne pafle par le Poiut de leur atrouchement.
Car fi cela n’croit, clle pafleroic par ailleurs.
Pofonsdonc , s'il eft poffible , quelle pafle par les
Points C & E, & qu'ainifila Ligne FCEG foit une
Lignedroite. Cela érant, lesdenx Lignes BF, BG,
ne concourront pasdireGtement , & ainfi feront un
Angle au Point B, & avec latroifiéme FCEG fe-
ront un Triangle, dont lesdeux CotezBF, BG,
feront enfemble plus grands que le troifiéme
- ICEG, parlaso.du 1. Maisles Lignes FC, GE,
foneégales 3 BF, BG, par la definition du Cer-
de. Donc ces mémes Lignes FC, GE, feroient
ufli plus grandes que la Ligne enticre FCEG, c'eft
illl direla partie f;:]uc le Tout ; cequieftimpoflible.
I ¢ft donc impoflible que Ja Ligne qui cft menée pax
gCﬂltrcs F& G, pafle par unautre Pointque B ;
tqu'il falloir démontrer.

e G2 P R O-

-
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PROPOSITION XIIL
THEOREME XI1I

Si un Cercle entouche un autre , foit en de-
dans, [vit en dehorsy il ne le touchera
pas aplus dun Poins.

JE fuppofe premicrcrﬁent H

que le Cercle ADC tou-

chele Cercle ABC ende-
dans. Cela #rane, jc\ dis ChEN/Y
qu'il ne le touche pasa plus D
d’un Point. FF‘\\\
— e

N

Car ficela éroit, pofons, A i C
s'ileft pollible, qu'ille rou-
che auxdeux Poines A, & C. .
Sicelacft: puilque (parlas. B
Prop.) deux Cercles, dont
I'untouche'auirc en dedans, n'ont pas un méme
Cenrre, les deux Ceicles ABC, ADC, auront
chacun leur Cenrre particulier, par exemple E & F.
Etpuifque (parlari.Prop.) laLigne mende par
les Centres de deux Cercles, dont 'un touche
I'autre en dedans, érant prolongée, pafle par le
Point de lcur attouchement, il s'enftivra que la
Ligne EF ¢rant prolongée de part & d’autre , pafle-
ra pat les Points A & C. Enfuite dequoy , puilque
le Pcint E eftle Centredu Cercle ABC, la Ligne
EA, &laLligne EC, font égales, MaislaLigne FA
eft plus grande que EA, qui n'eft que fa partic.
Donc elle eft auffi plus grande quelaLigne EC,
& 4 plus forte raifon que %a Ligne FC, Dilleurs,
nifque le Point F eft le Centre du Cercle ADC,
aligneFA, & laLigne FC, fenr aufli dgales. Si
bien




LIVRE TROISIE'ME. 149

‘bien que les deux Lignes FA, FC, font enlemble
daales, & indgales; cequi eft impoffible. II eft

_ doncimpoflible qu’un Cercle qui en touche un au-
treendedans , letouche a plus d’un Point,

Je fuppofe enfecond lieu que le Cercle GHI vou-
che le Cercle ABC par dehors.  Cela érant, je dis
qu'il ne le fcauroit toucher a plus d’un Point.

Car par exemple, s'il le pouvoit toucher aux
deux Points G & 1 : puifque ces deux Foints fe-
roient dans la Circbngereucc de ces deux Cercles 5
en menant du Point G au Point Ila Ligne droite
GI, elle devroit ( par Ia 2. Prop.) tomber dans
lun & dans I'autre de cesdeux Cercles 5 ce qui cft
impoflible, puifque I'un eft fuppofé hors de I'au-
tre. Ileft donc impoflible que le Cercle GHI tou-
chele Cercle ABC aplusd’unPoint 5 Qui eft tout
cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION X1/.
THEOREME XIIL

Dansun Cercle, les Lignes droites égales
font égalerent difiantes du Cemre; Et
celles qui font également diflantes du Cene
sre font égales entrelles,

E fuppofc que dans le Cercle
ABCD les deux Lignes droites A—<—\B
d

AD, BC, fontdgales entrel-
les. Cela éant, je dis que ces
deux Lignes font dgalement dif-
tantes du Centre E. Ceft 2 dire,
que fi'du Centre E Fon abaifle fur b C
¢¢s Lignes les Perpendiculaires EF , EG, par la

G 3 1%
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~12.du 1. ces Perpendiculaires font ¢gales entr’el-
Ies. Pourleprouver,

Menez les deux Lignes droites EA, EB. Cela

ofé : :

g Puifque lesLignes EF , EG, partent du Centre
E, & quelles tombent perpendiculairement fur
AD & fur BC, il s’enfuit qu'elles les coupent ea
deuxégalement , parlay. Prop. & partant AF eft
1a moitié de AD, & BG lamoi-
ti¢ de BC : d’out il fuit que les deux

A i}
Lignes AF , & BG, font dgales, Q
par le 7. Ax. du 1. Dailleurs, | g
puifque le Triangle AFE eft Ret- w
angle, les deux Quarrez de AF
& de FE font égaux au Quarré de b cC
AE, ou de fon égale EB, par la 47. du 1. Mais
puifquelc Triangle EGB eft auii Rectangle, les
deux Quarrez de BG & de EG font auffi égaux au
Quarr¢ de EB. Ecpartant les deux Quarrez de AF
& de FE font égaux aux deux Quarrez de BG & de
EG. Si donc de ces deux Tolts ¢gaux on Sre les
Quarrez de AF & de BG, quifontégaux, puif
uc les deux Ligues doneils font les Quarrez font
cgales, lesreftes, 4 fcavoir le Quarré de EF & le
uarré de EG, feront égaux entr’enx. Do il fuit
que lesdeux Lignes EF, EG, font égales entr’el-
les, parlas.Remarquedela46.dur.

Je fuppofe en fecond lieu, que dans le méme
Cercle ABCD les deux Lignes droites AD, BC,
font également diftantes du'CentreE 5 c'eft 4 dire
que les Perpendiculaires EF, EG, qu'onm a abaif-

¢es du Centre E fur ces deux Lignes, font égalcs.
Cela drant, je dis que cesdenx Lignes AD, BC,
font égalesentr’clles.. Pour le prouver,

?f‘.cncz les deux Ligues droites EA, EB. Cela

ofé:
F Puilque le Triangle AEF eft Reangle, 1&sdeux
Quatrez de EF & de FA font égaux au Quarré de
‘ EA,
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EA, oudefonégale EB. Maisles deux Quarrez
de EG & de GB font auffi égaux au Quarré de EB.

Donc les denx Quarrez de EF & de FA font dgaux

aux deux Quarrez de EG & de GB.  Si donc de

-ces deux Touts égaux on Ote les Quarrez de EF &
de EG, quifont égaux, puilque les deux Lignes

-dontils font les (%arrcz {ont fuppofées égales, les
1eftes, 4 fgavoir le Quarrdde FA & leQuarré de
GB, feront égaux entr’eux. D’ou il fuir que les

deux LignesFA, GB, font égales entr’clles, par

la 3. Remarque de la 46. du 1. Mais (par la 3.

Prop. ) les Lignes AD & BC font doubles de FA &

d:GB. Donc ces deux Lignes AD & BC font dga-

les entr’elles;Qui eft tout ce qu'il falloit démontrer.

‘'PROPOSITION XV.

THEOREME XIV.

Si on meéne plufienrs Lignes droites dans un
Cercle, la plus grande de toutes eff ke
Diametre , ¢ celle qus approche le plus
présduCentreeft plus grande que celle qus
eneft plus éloignee.

JE fuppofe que dans le Cercle |

J ABCD onaitmené plufieurs

-Ligaes droites, comme AD,
BC, FE; que AD foit le Dia- .
Metre, & que FE foit plus prés
du Centre G que n'eftlaLigne
BC. Cela étant, je dis premic- .
-femerit que AD eft Ia plus gran- EDLC

¢de toutes. Pour le prouver,

“ o1 G 4 Abaiffez
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Abaiflez du Centre G fur FE & fur BC les Per-
pendiculaires GH,, GI. Celapof€:

Puifque BC eft fuppofée plus éloignée du Cen-
tre G que n’eft pas FE, laLigne Gleft plus gran-
de que GH, par la 6. Defimtion. Retranchez
donc de Gl la partie GM, épale A GH , & menez par
le Point M la Ligne droite KML, perpendiculaire
‘a GL. Enfintirez les Lignes droites GK, GB, GL,

"GC. Celapofé:

" Au Triangle KGL, les deux Fakp
Cérez KG, GL, font plus grands mw,
que le troifiéme KL, parla 20,
dui. Or KG& GL fontégauxd

-GA& 3 GD, ou au Diametre
AD. Doncle Diametre AD eft
plus grand que Ia Ligne KL. Y
Mais, parla Prop. precedente, EpLY
KL et cgalea FE, pui{qu'clie eft autant dloignée
du Centre G que laLigine FE. Pattane le Diamerre
ADeft plus grand que la Ligne FE. On prouvera
-de méme, que AD eft plus graud que BC. Erainf; le
Diametre du Cercle eft la plus grande de toutes les
‘Lignes qu'on peut mener dans un Cergle.

Jedisenfecond liew, que Ja Ligne FE, ou fon
égale KL, quicft plusprésdu Centre G que n'eft
pas BC, eft plus grande que BC. .Pour le prouver,

Auxdeux Triangles KGL, & BGC, les deux
Cotez KG, GL, fontégaux aux deux Corez BG,

GC, chacunanfien. Mais I'Angle KGL eft plus
%’and que I'Angle BGC, qui n'eft que fa partic.
onc (parla24.du1.) laBaze KL cft plus gran-
de que [a Baze BC 5 Quieft toutce qu'il &lfoir dé-
montrer. :

P RO
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PROPOSITION XVI
THEOREME X V.

S% on léve une Perpendiculaire i Pextremie
tédu Diametred'un Cercle, elle touches
raleCercle fanslecouper. Erdelextre
mite du Diametre on ne pourra pas mener
une Ligne droite qui (oit entre la Perpen=
diculaire ¢ la Circonference. Deplus
& Angle mixte,compris delaCirconferen-
€c O du Diametre, eff plus grand que -
tous Angle rectiligne asgu; & U Angle
mixte, corZ]zri.f de la Circonference & de
2a Perpendiculaire 5 eft plus petir que
sout Angle reftiligne aign.

Z fuppofe qu'a I'extremité A du Diametre AC da-
ICcrclc ABC, onaélevélaperpendiculaire AE..
Cela ¢rant, jedis premicrementque cette Perpens
diculaire touche le Cercle (ans le couper..

Car fi cetee Perpendicu-
laire coupoit le Cercle, L|F
comme fait ici la Ligne
AB: enmenantdu Centre
Drau Point ou cetrePerpen-
diculaire couperoir le Cer- A
cle, parexemple au Point
B, laLignedroire DB ;les

Argles DAB, DBA, fe- ) -
toientégaux , parla §.du . Maisl'Angle DAR ot
G s droit 5,
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droit, par la conftruction. Par confequent I'An-
gle DBA feroit aufli droit; ce quioft 1mpoﬂi}alg,
par la 17.du 1. ll eft doncimpoffible qu’une Ligne
droite élevée perpendiculairement i extremité du
Diametre d'un Cercle, coupe ce Cercle. Et par
confequent il eft vrai quelle Je touche fans le cou-
per; &ainfi qu'elle eft hors le Cercle.

* Je disen ?econd lieu,

gue de l'extremitd Aon ne E|F
peut pas mener une Ligne
droite qui {oit entrela Per-
pendiculaire AE & la Cir-
conference AB.

Car fi I'on prétendoir
qu’on en pit mencrune,
par exemple AF: comme ’
- sette Ligne ne feroic pas perpendiculaire au Diz-
metre AC, ce Diametre ne lui feroit pas non plus
{crpendiculairc. Doncentirant du Centre D un¢
Ligne perpendiculaired AF, cette Ligne tombert
en quelque PointdelaLigne AF, par exemple at
Point G ; & ce Point fera different du Point A, &
par confequenthors le Cercle.  D'oul il s'enfuivn

uela Ligne DG, qui pafferaau deld de la Circon-
erence, fera plus grande que DA. Si bicn qe¢
dans le Triangle DAG, I'Angle DAG, qui ¢t
folitenudu Coté DG, fera plus grand que I'Angle
DGA, quieft fofitenu du Coté DA, qui eft plus
petit.  Or1'Angle DGA eft droit, par la conftra-
¢éion. Donc I'Angle DAG fera plus grand qu'un
droit. Et ainfi deux Angles d'un Triangle vau-
droient plus de deux droits ; ce qui eft impofible,
parla1y.dur. 1l<ft donc impoflible de pouvoir
mener du Point A une Ligne droite qui fe trouve
entre la Perpendiculaire AE & la Circonference AB,

Je dis en troifiéme lieu, que I'Angle BAD,
compris de la Circonference AB & du Diametre
AD, cft plusgrand que tour Angle retiligne 1éu

: ar
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Car fi on méne du Point Aune Ligne droitc, &
quon 'approche le plus prés qu'il eft poffible de la
-Perpendiculaise AE , afin defaisepar ce moyen Je
plus grand Angle retiligneaigu qu'il eft poffible :
Uls’enfnivea , parcequi vient d'étre prouvé, que
cette Ligne tombera dans le Cercle, & partant
qu'elle fera avec le Diametre AC un Angle plus pe-
utque ['Angle mixte BAD ; lequelpar confequent
eft plus grand que rout Angle reétiligneaigu.
ﬁ:dis enfin, quel'Angle de contingence BAE,
comprisde la Circonference du Cercle & de la Per-’
Pendiculaire AE , cft plos petitque tout Angle rec-
uligneaigu. N
Car fi on méne du Point A une Ligne droite , &
w'on 'approche le plus prés qu'il eft poffible de ka
erpendiculaire AE , afin de faire par ce moyen le
plus Ftit Angle reciligne aigu qu’il eft poffible: il
S'enfuivea deméme, par cequia eé déja prouvé,
que cette Ligne tomberadans le Cerche, & partame
qu'eHefera avecla Ligne AE un Angle plus grand
que I'Angle de contingence BAE ; lcqne{lﬁfu con-
fequent eft pluspetit que tout Angle redtiligne aie
Bu3 Qui eft tour ce qu'il falloit démontrer.

55

G .6 . P R O3
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PROPOSITION XVIL
PROBLEME ILIL

D’un Point donné hors d'an Cercle , mener
wune Ligne droite qui touche le Cercle.

Point A , hors le Cercle

- BC; & je propofede me-’
«her du Point A une Ligne droi-
¢ qui touche le Cercle BC.
Pour le faire , : '

. Du Point A au Centre D
menez la Lignedroite AD ; &
du Centre D, & de Fintervalle DA , décrivez le Cer-
cle AEF. Puis du Point B, oulaLigne droite AP
coupe e Cercle BG, €levezla Ligne droite BE per-
pendiculaire d AD. Deméme,. duPointE, oula
igne BE coupe le Cercle AEF', au Centre D, me-
nezlaLigne droite ED. Enfin du Point A au Point
€, oulaLigne DE coupe la Circonference du Cei-
cle BC , menez la Ligne droite AC. Cela ¢tant, je
dis que la Ligne AC, qui part du Point donné A»
touche le Cercle BC. Tour le prouver,

Les Triangles ADC, EDB, ont les deux Cotez
AD, DC, ¢gaux auxdeux CotezED, DB, cha-
cun au fien ; & I"Angle D, compris de ces Cotez
€gaux, eft commun. Donc (parla 4.du1.)la
Baze cft ¢gale d fa Baze, & I'Angle ACD eft égal
d I'Angle EBD. OrI'Angle EBD eft droit, ar la
conftiuction. Donc I'Angle ACD eft auffi droit.
Ecpartant ( par la Propofition précedente ) laLt-
_gne AC, quieft dlevée perpendiculairement a l'ex-

-JE fuppole qu'on.donne le

tremite

v
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- tremité du Diametre DC, touche le Cercle BC;
Cequ'il falloit faire , & démontrer.

. PROPOSITION XVIII
THEOREME XVI
Si une Lighe droite touche un Cercle, ©*
que du Centre & Pattonchement on meéne
une autre Ligne droite  cette Ligné [¢=
ra perpendiculdire i la Touchante,

AB touchele Cercle EDCaw

Point E, & quedaCentreF
on méne au Point de ["attouche-
ment-E la Ligne droite FE. Cela
dant, je dis que la Li:frnc FE eft .
}chndxculaxrc a laTouchante: & e

Car fi FE n'éroit pas perpendiculaired AB, on
pourroit (parla12.dur.) du Point F abaiffer fur
AB une Perpendiculaire , comme ¥G ; laquelle
allant rencontrer la Ligne AB cn un autre Point que
celui de artouchement , paffera au delddela Cic-
conference du Cercle, & par confequent fera plus
grande que FDD, qui cft bornde a cette Circonfe-
rence, ou que fon dgale FE. Si bien que dansle
'Tr}anglc FEG, 'Angle FEG, quieft {oiitenu du
Coté G, fera plus grand que['Angle FGE, qui
eft fotirenu du €6té FE, qui eft plus petit. Or
I'Angle FGE eft droit ,. par cette ff.’zuﬂé confbruc-
tion.. Donc I'Angle FEG fera plus grand qu'un
dm}t- Et ainfi deux Angles d’un Trangle vau-
droiene plusde deux droits; cequielt impoffible,

Gz ‘ pac

' ]E fuppofe que laLigne droite C
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_parla17.dur. Il eft donc impoffible que laLigne
FE ne foit pas perpendiculaired AB ; Cequ'iltal-
loit démontrer.

PROPOSITION XIX
THEOREME XVIL

Si une Ligne droite tovche un Cercle, &
gue-du Point de Pastouchement on cleve
une Perpendiculaire, clle paffera par le
Centre.

E fuppofe que la Ligne droite C
J ABtouche le Cercle CDE, au
Point E ; & que dece Point on éid-
ve la Ligne droite EC perpendicu-
laire 4 AB. Ccladtant, jedisque
ceete Ligne paffe par le Centre, on
ce qui eft [améme chofe, quele g™ K B
Centre du Cercle f rencontre dans
laLigne EC.

.Car fi cela n'éroit, le Centre dece Cercle feroit
en quelque Point hors de cette Ligne , par exemple,
an PointF. TirantdoncdecePoint 4 celui del'at-
touchement, la Ligne droite FE : certe Ligne , par
Ia Propofition precedente, fera endiculaired
AB. Ecpartant]'Angle AEF fera drott. Mais]’An-
Fle AEC cft déja droit, par fuppofition. Ainft

"Angle AEF feroitégalal Angle AEC, c'eftddi-
e le Tout ifa partie ; ce quicft impoffible. 11 cft
donc impoflible que le Centre du Cercle CDE foit
hors de la Ligne EC , laquelle par confequent paffe
parle Centre; Cequ il falloit démontrer.

P RO-

)




LIVRE TROISIEME 159

PROPOSITION XX

THEOREME XVIIIL

AuCercle, b Angle du Centre eft double de
P Anglede la Circonference, quand sls
s'appuyent tous-deux [ur un méme Are,
o qu'sls ont une méme portion de Circon=
Jference pour Baze.

E {uppofe que dans le Cercle ABC, "Angle BDC,
J quieft au Cengre D, & I'Angle BAC, qui cft
4 la Circonferen- A 'Y
€, sappuycnt
tous -denx fur
un mém Arc >
&ont la méme
portionde Cir- .
conference pour

» afcavoir - ‘
BC. Celaétant, je dis que I'Angle BDC eft dous
ble de I'Angle BAC. Pour le prouver,
thdacnc? tFa.: les Points A & D la Ligne droite ADE.

Au Triangle ADB fes deux Cotez DA, DB, font
€gaux , par la definition du Cercle. Donc parlas.
du1.) les deux Angles DAB & DBA font égaux
entr'eux. Or I"Angle exterieur BDE cft égal aux
deux Angles DAB & DBA , par la32.du 1. Donc
I'Angle BDE eft double de IAngle BAD. Demé-
me, au Triangle ADC lesdeux Cotez DA, DC,

ont égauyx 5 par confequent les deux Angles DAC
& DCA font auffi égaux. Orl'Angle EDCeft a}xﬂ’i
éga
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égal aux deux

Angles DAC &
DCA ; donc il A
et double de D D
I'Angle DAC.St \ \ wE‘
donc 4-1'Angle :
BDE on ajoiite D cB c

¥ Augle EDC,& [

d I'Angle BAD on ajotite 'Angle DAC ; I'Angle
BDC fera double de I"Angle BAC, par le 19.Ax
du 1. Ce qu'il falloit démontrer.

- Que file Point A avoit ¢té priscomme danscette
fecoude Figure, on auroit prouvé doméme, que
I'Angle BDE eft double del Angle BAD, & que
I'Angle CDE eft double de I’ Angle CAD. Enfune
de quoi, 6rant I'Angle CAD de I'Angle BAD, &
I'Angle CDE de I'Angle BDE ; I'Angle reftant
BDCefera double de 'Angle reftant BAC, parle
20. Ax.du 1. Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXI

THEOREME XIX

wAn Cercley les Angles qusi font dans un
méme Segment 5 ou qui s’appuyent [ur un
méme Arc 5 [ont égaux emsr'enx.

JE fuppofe

que dans
le Cercle
ABCD les
deux Angles
DAC,DBC,
foientd :nsle
méme St 8-

ment
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ment DABC, ou, ( ce qui cft la méme chofe} qu'ils
sappuyent tous-deux fur le méme Arc DGC. Cela
ant , je dis que ces deux Angles DAC, DBC,
font égaux entr’eux. Pour le prouver ,

Comme tout Sezment de Cercleeft plus ou moins
grand qu'un demi - Cercle ; fuppofons premicre-
ment que le Segment DABC foit plus grand que
le Demi-cercle. ” Ceh {fuppof¢,, menez du Centre
Eaux extremirez D & C de la Baze du Segment, les
Lignes droites ED, EC. Celapofé: -

L'Angle DEC, qui eftau Centre, eft double de
I'Angle DAC, qui eft 4 la Circonference, parla
Prop. precedente ; & parla méme raifonil eft auflt
double de I’Angle DBC. Et partant lesdeux An-
gles DAC & DBC, qui font chacun moitid d'un
méme Angle, fontégauxentr’eux.

Suppofons en fecond lieu, quele Segment DABC
foit plus petit que ledemi-Cercle. Cela fuppofé,
du Point A au Point B menez laLigne droite AB.
Celapofd: :

Puifque le Segment DABC eft plus petit que le
demi-Cercle, il s'enfuit que le Segment DGCeft
plus grand que le demi-Cercle, & a plus forte rai-
fon le Segment AGB. Drou il fuit que les Angles
ADB, ACB, qui fontdans le Segment AGB, font
égaux entr'eux, par ec qui vient d'¢tre prouvé,
Dlailleurs, les Angles AFD, BEC, font aufli
égaux entr'eux, par la 15. dut. Par confequent
les deux Triaugles AFD, BFC, ont deux Angles
¢gaux a deux Angles, chacunau fien, Et parrant
letroifiéme DAF, ouDAC, eft dgalautroifiéme
¥BC,o0uDBC, parle2.Corollairedela j2.du 1,
Ce qu'il falloit d¢montrer. :

P RO
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PROPOSITION XXII
THEOREME XX

Les Figures de quatre Cotez inﬁfim al
Cercle, ont les Angles sppofez éganri
deux drosts,

E fuppofe que la Figure B
AB % foig infcﬁtcda%glc
*" Cetle ABCD. Cela étant,
;jedis que les Angles oppofez,
comme BAD & BCD, font
-égaux 4 deux droits. ‘Pour le
prouver,
Menez les deux Lignes droi-
tes AC& BD. Cela pofé: .
L’Angle BAC & T'Angle BDC s"appuyent furk |
méme Arc BC ; doncils ontégﬂx, par!la Prope- I
fition precedente. L’Angle CAD & 1 Angle CB0 I
s’appuyent aufli fur un méme Arc, i {cavoir DCi §
doncils font auffi ¢gaux. Partant les deux -A!!gl‘s
BAC & CAD, quifont!’Angle total BAD, ior |-
égauxaux deux Angles DBC & BDC. Mais ¢ |
deux—ci pris avec le troifiéme BCD, valent dest |
droits, par la 32. du 1. Doncl'Angle BAD, pi5 |
avec le méme Angle BCD, valentauilideux dro: |
Onprouvera , par laméme raifon, que lesdex |-
Angles ABC & ADC font égaux 4 deux droits; Q!
eft ce qu'il falloit démountrer.

D

. ’ PRO
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PROPOSITION XXII,
THEOREME XXIL

Siden portians de Cercles funt femblables
© inégales, lewrs Bazes ne ferons pas
egales, -

]E fuppofe %qc les deux

B
portions de Cercles G
ABC,FGH, foient
emblables &  inégales. / m
Cela érant, je dis que i -
lears Bazes 'AC, FH, A CF H

o fone pas dgales.

Car fi ces Bazes éroient égales: en tranfportant
par penfée e Segment ou portion de Cercle FGH
fur ic Sepment ABC , on pourroit faire convenir Ia
Baze P avec Ja Baze AC. 'Erd'autant que fe Seg-
ment FGH eft fuppo(€ inégal au Segment ABC,
l'Arc FGH ne conviendroit pas avec I' Arc ABC.

. Celt pourquoi I'Arc FGH tomberoit en quelqu’au-
" treendroit, comme parexemple i 'endroit ADC.

Tirant donc la Ligne droite ADB , qui coupe ces
Arcs aux Points D & B, & menant les Lignes droi-
wsCB, CD;ils'enfuivraque puifque les Segmens
ADC, ABC, font fuppofez femblables , les Angles
ADC, ABC, qui font dans ces Segmens , feront
éﬁux entr’eux , par la definition des Segmens fem-
blables. Erainfi I’ Angle ADC, qui eft exterieur-au
Tefpect du Triangle DBC , feroit égald fon op{fofé
nterienr DBC; ce qui eft impoffible,parla 16.du 1.
Donc fi deux portions de Cercles font femblables &
‘“{galcs » leurs Bazes ne feront pas dgales; Ce
'l falloit démontrer.

' P R O«
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PROPOSITION XXIV,
THEOREME XXIL

"Sideux Segmens , on denx portions de Cers

- cles, [emblables, ont powr Bazes des

Lignes droites égales o ils [eront égant
entr'eux, '

JF. fuppofe que les

B E
deux Segmens ABC,
DEF, foient fem- \
blables, & que [leurs
Bazes AC, DF, foient A

égales. Cela étant, je co F
dis que ces.deux Segmens font égaux entr'enx.

__ Car s'ils éroient inégaux, 1l s'enfuivroit que
deux S?mcns {emblables & indgaux auroient des
Bazes égales; ce qui cft impoﬂzx’blc s par la Prop.
precedente.  Donc ces deux Segmens {ont égauxy
Ce qu'il falloit démoutrer.

? 20
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PROPOSITION XX/,
PROBLEME IIL"

Une portion de Cercle étant donnée, dé«

crsre le Cercle duguel elle eft portion.

E fuppofe que la portion de :
CercFe ABC foit rfonnc'e, &
je propofe de décrire le Cet- \
cle entier duquel elle efte por- [ DI E '\,
tion; c'eft & dire que je propo- | 4
{ede trouver le Centre du Cercle,
duquel la portion ABCeftdon- A C
wée. Pour le faire , .

Prenez 4 difcretion dans la Circonference ABC
trois Points, par exemple A, B, C. Menez les
denx Ligues droites AB, BC. Coupez chacune de
© ¢ Lignes en deux dgalement aux Points D& E.

Dechacun de ces Points élevez une Perpendiculaire,
favoir DF, EF. Ccladant, jedis que ces deux

rpendiculaires fe rencontreront ; & quele Point

de leur reucontre , a fcavoir F, eft le Centre du-

Cercle dont ABCeft unc portion. Pour le prouver,
Du Point D au Point E menez la Ligne droite
DE. Celapofé:

Puifque les Angles BDF & BEF font droits, par

laconftruction , fes AnglesEDF & DEF, quin’en -

fonr que les parties , font moindres que deux droits,
Et partant les deux Ligiscs DF, EF, fe doivent
tencontrer, par la Remarque dela28.du1. En-
{uire de quoi, il s'enfuit , par la 1. Remarque de la
premiere Prop. de’ce Livic, wue le Point Feftle
Centre cherché; Ce qu'il falloit démontrer.

b

P RO-
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PROPOSITION XXVI
THEOREME XXIIL

Aux Cercles égaux o les Angles égans
Sappuyent fur Circonferences égaless
Joit qw'sls [oient conflituez, an Cenire
ou 4 la Circonference.

fuppofequeles *3 )
]E Ccir’gles EBC s
DEF, foient égaux,
& que les Angles
AGC, DHF, qui
ont conftituezau AT
Centre ,oules An- A cp
gles ABC, DEF, qui font conftituez 4 la Circon-
: .ferc_nce, foient aufli égaux entr’eux. Cela dtant,
jedis queles Ates AIC , DKF , fur lefquels ces An-
gles s'appuyent , font égaux entr’eux. Pour
prouver,
Menez les Lignes droites AC , DF. Celapof¢: -
Puifque les Cercles ABC, DEF, font fuppof¢z
dgaux , il s'enfuir que les Cotez AG, GC, du
Triangle AGC, fontégaux aux deux Cotez DH,
HF, du Triangle DHF. Deplus, I’Angle AGC
cft fuppof¢ €gal i I'Angle DHF. Partant laBaz¢
AC eft ¢gale 2 1a Baze DF, par la4. dur. Ainf
nous avons deux Segmens de Cercles ABC, DEF,
qui fonit femblables . puis qu'ils font fuppofez.caps-
bles d Angles égaux ; & qui d"ailleur: ont pour 3-
2¢s des Lignes droites dgales, fgavoir AC DF.
Et partant ces deux Scgmens font égaux, par fa
24 Prop. D’ou il fuit, que fi on les Ste des dfi“
- Cercles
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Cerclesentiers , qui font fuppofez égaux , -les Arcs
reftans AIC, DKF, feront égaux entr'eux ; Ce'
qu'il falloit démontser, :

PROPOSITION XXVIIL

THEOREME XXIV.

A ) . L

Aux Cercles égaux, les Angles qus s ap-
pwyent [ur Circonferences égales font
égaux entr'eux o [oit qu'ils [oient con-
flituez auCentre, oualaCirconference. -

E fuppofe que les Cercles ABC, DEF, foient
" égaux, &queles Arcs AC, DF foient aufli
gaux. Cela éuant, je dis premicremenqt que les
- AnglessAGC,DHF> qui fontconfticuez aux Cen-
tres G & H, & quis'appuyent {urces deux Arcss
- font égaux entr’eux.
Cars'ils n'éroient D
pas égaux - il* fau-
* droit quel’un deces
Angles fir plus
Ig)rand (‘]iuc Iautre.
ofons donc que ¢e
ol Angle AGCSi  A~—F C O~——F
- eclaeft, parla 24.dur.on pourra en retrancher une
partie, comme AGI, égale a DHF, Enfuite de quoi, .
parla Prop. precedente, I'Arc Al feraégal al'Arc
DF Mais " Arc AC eft déja fuppof€ égal 4 I'Arc DF.
AinfiI'Arc A1 &I’ Arc AC feroient égaux entt’eux 5
c'eft 4 direla partiean Tour ; ce qui eft impoflible.
Il eft donc impoflible que I‘Angic AGC foit plus
gtandz:mc I"Angle DHF. On prouverade meme,
- que I'Angle DHF n'eft pas plus grand que l'ﬁ\g%c
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AGC ; & partant ces deux Angles font égaux ; Ce
qu'il falloit démontrer, .

Je dis en fecond lieu , que les Angles ABC, DEF,
qui fontd JaCircon- B E
ference, & qui s’ag_
puyent {ur ces me-
mes Arcs, font H
dgaux cntr'cuic. )

Car (par la 2b.

I’:op.)l)ces,dcmt -\ -IC b F
Angles ABC , DEF, font moitié des Angles AGC,
DHF, qui viennent d’étre prouvez ¢gaux. Et
partantles deux Angles ABC, DEF, font dgaux
. entr'eux, parle 7. Ax. du 1. Cequ'il falloicdé-
montrer. - . S

PROPOSITION XXVIII
THEOREME XXV.

Aux Cercles égaux , les Lignes drostes éga-
les foutiennent Circonferences égales.

E {uppofle quc' . .‘ . x
J les' Cercles ' —
£3C , DEF, - \
foient égaux, & C H
que les Lignes
AC, DF, qui \ \ \

A )
font les Sofiten- \IJC \\K_/F

dantes des Arcs
AIC & DKF, foient gales. Celadtant, jedisque
les Arcs AIC & DKF font égaux entr’eux. Pour k
prouver,
Menez des Centres G & H les Lignes droites G4
GC; HD, HF. Celapofé:
. Les

1

i
|
;
|
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Les Cotez GA, GC, duTriangle AGC, font
dgaux aux Corez HD, HF, du Triangle DHF,
par la definition des Cercles égaux. Deplus, la Baze
AC cft égale 4 laBaze DF, par {uppofition. Done
I'Angle AGC eftégal a I'Angle DHF , parla 8. du
1. Dot il fuit (par la 26.Prop.} que les Arcs
AIC & DKF, fur lefquels ils s'appuyent, font
égaux entr’eux ; Cequg falloit démontrer. )

PROPOSITION XXIX,
THEOREME XXVL

Aux Cercles égaux o les Circonferences éga-
les ont leurs Sourendantes égales.

E fuppofe que B
les Cercles
ABC, DEF,
{oient ¢gaux, & G H

?uc les Circoln-

frences ou les CD

Ates AIC , A\/ lI,/F
DKF , foient 1 .
aufli égales. Celaédrant, je dis queles Lignes AC
&DF, qui en font les Sodirendantes , font égales
entr’elles. Pour le prouver, \

Menez des Centres G 8 H les Lignesdroites GA,

- GC; HD, HF. Celapofe:

Puifque les Cercles ABC. DEF, font fuppofez
¢gaux : les deux Cdtez GA , GC, du Triangle
AGC, font dgaux aux deux Corez HD, HF, du
Tnmglc DHF. D‘aillcutsl'Anglc AGC, compris
d_CS deux Corez du premier Trnaugle , eft égal &
I'Angle DHF, compris des deux Cotez du fecond 5
Puifque les Arcs fur lefquels ils sappuyent font

Tome I, H €gaux
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“gavx par {uppofition. Et partant la Baze ACeft
<gale alaBaze DF, parla4.dur. Cequ'ilfalloit

démontrer. .

PROPOSITION XXX
" PROBLBME V.

‘Couper en deax également un Arc de
Cercle donné,

E ['u.pp;)fc que I Arc de Cercle

.4 ABC, foitdonné ; & jepro- B
*" pofe de le couper_en deux
parttes émales. ‘P'oht'.icfaire 5

DPu Point Aau Point C menez A e

la Ligne droite AC ; coupez cet-
te Ligne en deux dgalementan Point D 5 €leveza
Point D la Perpendiculaire DB, quigencontre LA
au Point B. Cela érant , je dis que cét Arc eft coupt
en deux également <'elt a dire quel’Arc ABft
égalal’Arc BC, Pour leprouver,

Menez les Lignes droites A, BC. Cclapoft:

Le C6té AD, du Triangle ABD, eft «gal 2t
Toré DC, du Triangte CDB, par la conftruction.
de Coé BD eft commun & ces deux Triangles.
Deplus, 1 Angle ADBeft égald I’ Angle CDB., pat
da confiruétion. Donc la Baze AB eft ¢pale 4 la Baze
BC, parlag.du 1. Etpar confequent les Arcs ABy
BC, que ces deux Razes {olinicnnent , font égaux
entr'enx, ‘par la 28. Prop. Ce qu'il falloit faire, &
démontrer.

- p RO
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PROPOSITION XXXI

THEOREME XXVIL

Au Cercle, P Angle qui cft an dems-Cer-

~ cleeftdroits celus qui eff au plus grand
Segment eft plus petit qu'un droit ; o
celui qus et au plus petit Segment eft
plus grand quwun droit. Deplus, I An-

- gle du plus “grand Segment ef plus
grand. qu’un dréity & I dngle du plus

- peti Segment eff plus petit qiun droit.

E fuppofe qu'au Cercle
' ABCI: D ((c])it le Centre, - { e T ’
s & ADC le Diametre,, & SR
- quayant pris dans la Circon- / \\\
erence le Point B d diferetion, a2\

on ait mend de ce Point aux | b
extremitez du Diametre les .
deux Lignes droites BA , BC, -

quifont I' Angle au demi-Cercle ABC. Cela drant 5
Je dis premicrement que I'Angle ABC eft droit.
our le prouver ,
Menez du Point D au Point B laLigne droite
DB, & continuez la Ligne ABvers E. Cela pofé:
, Au Triangle ABD, les Cotez DA, DB, font
tgaux , par Ja definition du Gercle. Donc I’Angle
ABD eft égal 4 I'Angle BAD, parlas.du1. De
meme, ay Triargle DBC, les CotezDB, DC,
£tant cgaux , I' Augle DBC eft égal 21’ Angle BCD.
Et ainf} I'Angle total ABC cft égal aux deux An-
H 2 gles
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gles BAD, BCD. Drailleurs, I’Angle exterieur
EBC eft dgal d ces deux mémes Angles BAC, BCD,
ar la 32.dur. Partant I'Anglé ABC & ['Angle
EBC font égaux entr’eux. Et parconfequent la Li-
gne BCeft perpendiculaire d AE, & P'Angle ABC
cltdroit; Cequ'il falloitdémontrer.
* Jedis en fecondlieu, quel'Angle BAC , quicft
au plus grand Segment CAB, eft pluspetit qu'un
droit. Pour le prouver,
" AuTriangle ABC, les deux &
Angles ABC & BAC font plus - /_\F .
petts que deux droits, par la AT
17.du 1. Or il vient d'étre /{ E\\\
prouvé que ['Angle ABCelt A Y
droit. Donc PAngle BACeft D
moindre qu'un droit ; Ce :
qu'il falloit cucore démon-
tzer. S

Je dis en troifiéme lieu , que I'Angle BFC, qui
cft au plus petic Segment CE3, eft plus grand qu'un
droit. Pour le prouver,

La Figure de quatre Cdzez ABFC eftinferiteau
Cercle; & ainfi les deux Angles oppofez BAC &
BFC font ¢gaux 4 deux droits, par la 22, Prop.
Mais il vient d'éire prouvé que I'Angle BAC cft
moindre qu'un droit. Doncql'Angle BFC eft plus
grand qu'undroit; Cequ'il falloit encore démon-
trer.

Je dis en quatriéme lien, que 1'Angle du plus
grand Scgment, ¢'¢ft 4 dire I'Angle mixte CBA,
qui eft compnsdela Ligne droite LC , & de la Cir-
conference BA, eft plus grand qu'un droit. Pour
e prouver,

L’Angle mixte CBA eft plusgrand que I’ Angle
rectligne ABC, qui n'eft que fa partie, Orl'An-
gle ABCeft droit, comme oa vient de le prouver.
Donc I'Angle mixte CBA eft plus grand qu'm
droit ;5 Cequ'il falloit démoarrer. .

¢




LIVRE TROISIEME. 173

Je dis enfin quel’Angle du plus petit Segment ,
ceftd direl' Angle mixte CBF , qui eft comprisde
laLigne droite CB, & de la Circonference BF , eft
plus petit qu’un droit. Pour le prouver ,

L’Angle mixte CBF ft plus perit que 1'Angle
reftiligne CBE , dont il n'eft que partie. Orl'An-
%Xc CBE eft droit, comme en vient de le prouver.

onc I’ Angle mixte CBF eft plus petit qu'un droit ;

O

- Cequireftoic 2 démontrer.

REMARQUE.

Certe Propofition nous donne un moyen facile
poir €lever une Perpendiculaire a I'extremité d’une
- Ligne droite dannée. .

uppofons que la Ligne droite dounde foit AB,
& qu'a fon excremité B il faille élever une Perpen-
diculaire. Pour le faire,

Prenez quelque Point ,

tomme C, au deflus de la .0

- Ligne AB, Puis du Point C, / AN

- tomme Centre , & de I'in- C ‘
tervalle CB, ddcrivezle Cer- \ : {

- deEBD. CeCercle coupera —— —
laLigne AB enquelqu'autre 4 DN
oint, commeD. Par ce Point D & par le Centre

C menez la Ligne droitt DCE. Enfindu Point E

zu P{Qint B merez la Ligne droite EB;f & clctte Li-
be fera perpendiculaire a AB. Car puifque I'Angle

Beftay dcnfic-Cercle , ileftdroit. d q g!

B

&

H; " Pro-

u
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PROPOSITION XXXl
THEOREME XXVIIL

Si une Ligne droite touche un Cercle, ¢
~ que du Point de Lastouchement on m-
ne une Ligne droite quilecoupe: I An
gle que fait de pare & d’autre la Con-
_pante avec la Touchante, eff égal i
I Angle dont le Segment alserne ef ov

| jmble. ‘

E fuppofe que la Ligne
] ABPPtoudgc le Ccv.gclc
*" CDE au Point €4 &
que de ce Pointona méne la
Lignedroite CE, qut cou-
pe le Cc;clc err deux Se-

mens, fcavoir CDE, & =%

%FE Cc‘lg.étant,jcd’isp:e- A € B

mierement que I’ Angle BCE , que la Coupanre fik |

d'unc parc avee la Totichante , eft dgal a1'Angk
dont le Segment alterne CDE eft’ capable, Pow
le prouver,

Elevez an Point Cla Ligne CD perpendiculaire i
AB; & du Point D au Poit E menezla Ligne drot-
te DE, laquelle feraavec CDFPAngle CDE, dont
le Segment CDE eft capable. Sibicn qu'il s'agit &
montrer quel’Angle CDE eft ¢gal d ' Angle BCE-
Pour le prouver,

Puifque la Ligne AB touche le Cercle , & qut
CDaéré €levée perpendiculairement au Point &
0 . Tastou

v

h |
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l'attouchement , il s'enfuit (par la 19. Prop.)
qu'elle pafle par le Centre , & parconfequent qu'el-
ken eft le Diametre, & que ke Segment CFED efb
un demi-Cercle. D'od il fuit que I'Angle CED,
jui eftaudemi-Cercle, eft droit,par la 3 1. Prop. Et

‘autant que les trois Angles du Triangle CDE font
¢gaurx 4 deux droits, parlaj2.dui. ils'enluit qug
lesdeax Angles CDE & DCE font ¢gaux a un droit;
ceft d dire’a I'Angle BCD. Si donc de cesdeux
Touts , qui font €gaux , on ore I'Angle DCE , qui
leur eft-commun, il reftera I'Angle BCE ¢gal 4
Angle CDE ; Ce qu'il falloit démontrer.

J:disen fecond lien, quel'Angle ACE, que Iz
Coupante CE faitavec la Touchante AB, eft cgald
I'Angle done le Segment alterne CYE eft capable ;
celta dire,que fi dans " Are CFE onprend 4 difere-
tion quelque Point, comme F, dou I'on méne
ls Lignes droites FC, FE, I'Angle ACE fera égal
al'Angle CFE. Pou: le prouver,, '

La Figure de quatre Coiez CDEF étant infcrite
au Cercle, lesdeux Angles oppofcz CDE, CEE,
fone dgaux a deux droits, par lla 22. Prop. Mais les
Angles ACE, BCE , fontau'h égaux & deux droits »
Rrla 13. da 1. Partant les deux Angles CDE 5
CFE, font ¢gaux aux deux Angles BCE, ACE.
Sidonc de ces deux Touts, qui font égaux , on ote
les Angles CDE & BCE , qui vienneut d'étre prou~
yezégaux , 1'Angle reftant CFE feradgalal’Angle
reftant ACE ; Ce qu'il falloit démontrer.
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PROPOSITION XXXIII,
PROBLEME V.

Sur une Ligne droite dennée ; décrire une
portion de Cercle capable dun Angh
 égal & un Angle reitiligne donné.

F. fuppofe que la Li-
J giedroite AB foit
donnée,& que l'Angle
rectiligne C foit aufli
donne’; & je propofe
de décrire fur AB une
portion de Cercleca-

ble d’un Angle égal
a I'Angle C. Pour'le
faire,

. Menez la Ligne droite HAD, qui faffe avec AB
I'Angle BAD cgal dl'Angle C. Elevez au Point 4
la Ligue AE perpendiculaire 2 HD. Puis tirezdu
Point B la Ligne droite BF , qui faffeavec ABI'An-
gle ABF égaTi I'Angle FAB, Enfin du CentreF,
& de I'intervalle FA, décrivez un Cercle. Ceh
étant , jedisquela Circonference de ce Cercle pal
fera par le Point B, & que leSegment AEB [t
capable d'un Angle égal al'Angle C; c'eft d dire,
qu’ayant mené la Ligne BE , I'Angle AEB fera cgal
aI’Angle C. Pour le prouver,

Pui[zuc les Angles FAB , FBA , font égaux, pat
la conftruétion: les deux Cotez FA , FB, qui les
folitiennent, font aufli fgaux , parla 6. du 1. D'ou
il fuit , que la Circonfercuce du Cercle qui eft décrit
du Ceutic F, &del'intervalle FA, paffe auffi p}lr
.- . 3
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le Poine B. Dailleurs , puifquela Ligne AFE pafie
par le Centre F du Cercle AEB, il s’enfuit qu'elle,
én cft le Diametre ; & puifque la Ligne HAD lui "~
eft perpendiculaire , il s'enfuit que cegte Ligne
HAD touche ce Cercle, parla 16. Prop.Orla Li-
%ne AB partdu Point de I'attouchement , & coupe
e méme Cercle. Donc ( parla Propofition preee--
dente) 1"Angle BAD, qu'elle fait avec la Touchan-
1, eft {galal’ Angle AEB, dont Je Segment alterne

- AEBcft capable. Mais I'Angle BAD a étd fait égal
-4 I'Angle C. Donc I'Angle AEB eft auffi égal &

FAngleC ; Cequil falloit démontrer.

Sil' Angle donnéctic éré obtus, comme FAngle
G, ilauroit toltjours fallu faire la méme conftru-
¢ton que ei-deffus. Maisan lieu de prendre la por~
tion AEB, i auroit fallu prendre la portion AIB,
comme éuant celle qui eft capable d'un Angleégala

‘ rAuFlcdonné G..

Al

Sil'Angle donné elit éed droit, il nauroit falle
quedécrire un demi-Cetcle fur la Ligne donnéeAB,
Car ledemi-Cercle eft capable d'un Angle droic,
pac la31.Prop. Ainfi dans tous les cas poffibles,

. Dousavons {ur une Ligne droite donnée décrit un

Segment, ou une portion de Cescle, capabled'un:

. Anglerediligne donné ; Ce qu'il falloit faire , &

montrer. .

FATA)

H y PR O«
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PROPOSITION XXXIV,
PROBLEME VL

D’un Cercledonné, retrancher un Segment
_ capable dun Angle égal 4 un Angle
- redtiligne donné,

E fuppofe que ke Cercle
" ABC. foit dorme, & <
¥ quel'Angle rectiligne
P forc anfli donné ; & je
propofe de retrancher du
Cercle ABC on Segment
capable d'un Angle égal &

I?XngleD. Pourle faire, = A

. Menez la Ligne droite EAF , -uitouche le Cer-
cleauPoint A. Piis. (par la 24. de 1.) tirez du
Point Adans le Cexcle Ja Ligne droite AC, qui
faffeavec AFI' Angle FAC égal 4 I'Angle D. Cca
éaane, je disquele Sezment ABC cft capable d'on
Angle {gala I’ Angle redliligne donné D. Pouws le
prouver, . .

Par la 32. Prop. I'Angle dont le Segment ABC
cft capable, eft égal 4 I'Angle FAC. Or, par l
conftruction, I"'Angle FAC eft égal aI'AngleD.
Partant 1" Angle dongle Segment ABC eft capable,
eft égal aI'Angle D Ce qu'itfalloit faire, & dé-
montrer, X

- . ! . 2RO
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PROPOSITION XXXV,
THEOREME XXIX

Si dans un Cercle denx Lignes dreites e
coupent Uune lautre; le Rectangle com-

 pris des dewx parises de une , off égal
au Reftangle compris des deux parties
de lautre,

fuppo- - A

E
J fe que C
dans le Cer-
cle ACBD
lesdeux Li- m :
s droites b
&8, ep. D BN DB /"

fe coupent
Fune P'an-
treau Point c
E. Ccha-
éant , je
dis que lc
Rectangle
compris des
deux parties AE , EB, de la Ligne AB, eft ¢
au Redangle compris des deux parties CE, ED
delaLigne CD. ]

- Cerre Prop. peut avoir quatrecas. Car premie-
rement il {e peut faire que les deux Lignes qui s’en-
trecoupent paffent par le Centre. Secondement il
fe peut faire qu'itn’y enait qu'une qui y pafte, &
qu'clle coupe |'autre cn deux pastics €gales. Troi-
- H¢ fidme-
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fi¢mement il {e peut faire que celle qui pafle par le
Centre, coupe |'autre en deux partics inégales. En-
fia il (e peut faire que ni 'unc nil'autre ne paffe par
le Centre.
. Suppofons
douc 1. que
les deux Li-
gnes AB,
CDh, pa
fene par le
Centre. Ce-
la pofé:
comme les
deux par-
ties AE,
EB, font
dgales aux
deax parties
CE, ED, :
parla definition du Cercle; il eft évident que fe
Rectangle compris desdeux premieres , eft dgalau
Redtangle compris des deux autres.

Suppofons en fecond lieu, que la Ligne AB pal-
fe Fr le Centre ¥, & qu'ellecoupe CD, quin’y
pafle point, en deux parties égales. Cela duant,
j% dis que le Rectangle de AE, EB, eft dgal au
Re&anglede CE, ED. Pour le prouver,

Menez du Centre F au Point D Ia Ligne droite
FD. Celapofé :

PuifquefaLigne AB eft coupée en deux égale-
mentauPoint ¥, & endeux indgalement au Point
E, ils'enfuir (parlag.Prop.duz.) quele Red-
angle comprisde AE, EB, avecle Quarrd de FE,
eft ¢gal au Quarrd de FB, ou de fon éale FD.
Mais puifque FE, qui pafle parle Centre, coupe
CD en deux également, elle la coupe auffi per-

ndiculairement , par Ja 3. Propofition, Dont

"Angle FED cft- droir. Par confequent ( par dl;

47
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. 47.dur.) lesdeux Quarrezde FE & de ED font
. ¢gaux au Quarré de FD. Etainfi le Rectangle
i. compris de AE , EB, avec le Quarré de FE, elb

¢gal aux deux Quarrezde FE & de ED. Si donc de
cesdeux Touts, qui font égaux , on Gte le Quarré

" de FE, qui leur eft commun, il relterale Re&angle

compris de AE, EB, égalau Quarrédde ED. Mais
puilque les Lignes CE , ED , font €gales, le Quar-
1é de ED n'eftautrechofe que le Re@angle com-
pris de CE, ED. Et partant le Reftangle com-
prisde AE, EB, cft égal au Re@angle compris
dc CE 3 ED.

Suppofons en troifiéme lieu, que la Ligne AB
paflepar le Centre F, & qu'elle eoupe CD, qui
n'y J)aﬁé point, en deufpartiesinégales. Cela érant,
Je dis encore que le Rectangle de AE, EB, eft
¢gal au Rectanglede CE , ED. Pour le prouver,

Abaiffez du Centre Fla Ligne FG, perpendicu-
hire 3 CD ; aumoyendequoi, laLigne CD fera

. divifée en dewrx également , parla 3. Prop. Puisde
. Point F au Point D menez la Ligne droite FD, Cela

polé:
Ruifque AB eft coupée en deux parties égales au

. PointF, & endeuxindgalesau Point E; il s'en-
¢ fuit (par la §. Prop. du 2.) queleRe&angle de
. AE, EB, avecleQuarrd de FE, eft égal au Quar-

" 1#deFB, oudefonégale FD. Mais ( parla47.du

1.) le Quarrd de FE eft égal aux deux Quarrez de
FG& dc GE. Deméme, le Quarréde FD eft égal
aux deux Quarrez de FG & de GD. Sidoncau lieu
du Quarré de FE on prend lesdeux Quarrez de FG
& deGE, & aulicu du Quarré de FD on prend les
deux Quarrezde FG & de GD: il s’enfuivra que
le Redtangle de AE, EB, avec les deux Quarrez
deFG& de GE, fera dgal aux denx Quarrez de
FG & de GD. Er partant, 6tantde ces deux Tours,
qui font égaux , le Quarré de FG, qui leur eft com-
mun; il refterale Rectangle comprisde AE , EB,

H 7 avec
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avéc le Quarré de GE , qui fera égal au Quarréde
GD. Drailleuss, puifque CD :ﬁcoupéc cn deux
parties égales au Point G, & en deux indgales au
PointE ; le Re@anglede CE, ED, avecle Quar-
re de GE, eft égafau Quarré de GD, parlag.
Prop.du 2. Et amfi le Retangle de AE, EB,
avec le Quarré de GE, eft égal au Retangle de
CE; ED, avec le Quarré de GE. Otant cﬁ)nr.lc
Quarréde GE , quileur eft commun, il s'enfui-
vra que le ReQangle de AE , EB, fera égal an
ReQtangle de CE, ED. ‘

Suppofons enfin que ni I'un ni I"autre de cesdeux
Lignes AB, CD, ne paffe par le Centre, Cela
érant, jedis encore que le Re¢tanglede AE, EB,
eft dgal au Rectangle de (!, ED. Pour le prou-
ver, : N
Menez par le Centre F & par lePoint Ela Li
droite HF%I. Cela pof¢ : B g
- De quelque fagon quelaLigne HI coupe AB, il
S'enfuit, parcequi vientd’écredémontré , que le
Rectanglede AE, EB, eft ¢gal au Re@angle de
HE, % De mémeaufli, de quelque facon que
HI coupe CD, il s’enfuit quele Rectanglede DE,
EC, eft égal au méme Rectangle de HE , EL Et
ainfi le Rcé%anglc de AE, EB, &leRectangle de
DE, EC, quifontégauxa un méme Retangle,
font dgaux entr’eux; Qui eftroutce qu'il
démontrer. -

G
$ 24

ATATA)

P R O~
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PROPOSITION XXXVL
THEOREME XXX

i dun Point pris a difcretion hors d'un
Cercle , on tire deux Lignes droites o
dont Pune le touche, € lautre le cou-
pes © [¢ va terminer & [a Circonfe-
rence concave: le Reflangle compris de

~ toute la Coupante & de [z parsie hors
du Cercle , [era egal au Quarré de la
Touchante.

]E fuppofle D'

qu'on ait

pris 4 dif-
cetion le Point g
Dshorsdu Cer-
de ABC, &
que de ce Point
on ait_tiré la. :
Ligne droite DB, qui touchele CercleauPoint B,
&la Lignedroire DA, quilecoupe, & vafetermis
nera fa Girconference concave. €eladrant, jedis
quele Rectangle comprisde AD, DC, cft égalan
Quarré de DB.

_Ceute Propofition peut avoir deux cas. Car oula
Ligne DA paffe par le Centre, on clle ny paffe
point, _

Suppofons donc 1. qu'elle paffe par le Centre.
Cela fuppofé + S : :
- Menex
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Menez du Centre E au Point B la Lignedroite
EB. CerteLigue (par la 18. Prop. ) fera perpendi-
culaire & la Touchante DB 5 d'ou il fuit que ['Angle
EBD fera droit. Celapofé: '

Puifque la Ligne AC eft coupte enrdeux égale-
mentau Point B, & que la Ligne CD lui eft ajoi-
tée: il s’enfuit que le Rectangle comprisde AD,
DC, avecleQuarréde EC; ou de fon égaleEB,
eft égal au Quarré de ED, par la 6. Prop. du 2. Miis
e Quarré de ED eft egal aux deux Quarrez de EB
& de DB, parla 47.du 1. Parconfequent le Red-
angle comprisde AD, DC, avecle Quarr¢ deEB,
cft ¢gal aux deux Quarrez de EB & de DB. S§i
* doncde ces deux Touts, qui [ont égaux , on Ote le
Quarré de EB, qui leur eft commun , il refterale

Redtangle compris de AD, DG, qui fera dgalan

Quarré de DB ; Ce qu'il falloit démontrer,

Suppofons D
maintenant que C ‘ c
Ia Ligne DA ne ,\ : v\ .
faffc point par p / 2 \ N
e Centre. Cela N A s
€rant, jedis en- w‘&
core que le ‘
Refangle de &
AD,DC,eft égal au Quarré de DB. Pour le proaver,
Menez du Centre E au Point B la Ligne droite
EB; cette Ligne (parla18.Prop.) fera perpendi-
culaire 4 DB.” De ce méme Centre abaiffez la Ligne
EF perpendiculaire 4 AD ; cette Ligne EF (parls
3. Prop. } coupera la partie AC, qui eft dans Ie Cet-
cle,cn deux également. Enfin de cc méme Point
menez lesdeux Lignes droites EC,, ED. Celapofé:
Puifque laLigne AC cft coupde en deurx partics
¢gales au Point F, & que la Ligne CD lui eftajot-
tde: ils’enfuir ( parla 6. Prop. du 2. ) que le Redt-
angl’e compris de AD, DC, avecle QuarrédeCF,
eft €gal au Quarré de DF. Si donc i cés deux Tours

qu

"
"
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ui fonr égaux, on ajotte le Quarré de FE; il
senfuivra que le Re@angle de AD, DC, & lesdeux
Quarrez de CF & de TE, feront égaux aux deux
Quarrez de DF & de FE. Or les deux Quarrez de
CF & de FE font égauxau Quarréde EC, oude
fon égale EB, par 1a 47.du 1. Etde mémse, les deux
Quarrez de DF & de FE font dgaux au Quarréde
ED. Si donc au lieu des deux Quarrez de CF & de
FE, on prend le Quarré de EB ; & au licu desdeux
Quarrez de DF & de FE, on prend le Quarré de
ED:ils'enfuivra que le Rectangle compris de AD,
DC, avec le (%x_arré dcEB, fera égaf au Quarrd
deED. Maisles deux %arrcz de DB'& de EB font
aufli égaux au Quarré de ED, par la 47.du 1.
Donc le Rectangle de DA, DC, &le Quarréde
EB, font enfemble dgaux aux deux Quarrez de
DB& deEB. Si doncde ces deux Tours, quifont
* €gaux, onodtele Quarré de EB, qui leurelt com-
maon ; il reftera le Rectanglede DA, DC, dgalau
Quarré de DB ; Ce qu'il falloit démontrer.

I. COROLLAIRE

1l fuir de cette Propofition, que fi d’un Point
prisddiferetion hors d'un Cercle , on ménetantde
Lignes droites que I'on voudra , ;]ui coupent le
Cercle, & quiaillent feterminerd fa Circonfe-en-
ceconcave ; le Re@angle compris d'une de ces Cou-
panzes, telle quel’on voudra, & defapartie hors
du Cercle, fera égalau Rectangle compris de telle
aure Conpante que I'on voudra, de fapartie hors
duCercle. Carchacundeces Retanglescft égal au
Qv.larré de la Touchante, qui feroit mencedece
meme Point, : :

e II. CoroOoOLLAIRE

Ufuitencore , que fid'un Point prisd difcretion
: hors
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hors d'un Cercle , en méne deux Lignes droites qut
le touchent, elles feront dgalesentr'elles. Car le
Quarré de chacune de ces Lignes eft égal au Reftan-
gle d'unc Coupante & de fa partie hors du Cercle.
Et ainfi chacun de ces Quarrez eft ¢gal a1'2utre;

d'ou il fuir que les Lignes qui en fontles Cotez.font - B

dgales, parla 3. Remarquede la 46.du 1.

PROPOSITION XXXVIL |

THEOREME XXXL

Si dun Point pris a difcretion hors dun
Cercle , on méne deux Lignes droites,
dont lune coupe le Cercle, ¢ vafeter-

. mmner 4 [a Circonference concave o &
Pawre atteint le Cercle : ¢ que bt
Reétangle compris de tousela Coupante,
&~ de [a partic hors du Cercle ,  foit
égal an Quarré dé celle qui atteim ke
Cercle; celle-cs touchera le Cercle.

E fuppofe que du Point D, pris D
4 difcrerion hors du Cercle
ABC, on ait mené les deux p )
Lignes droites DA, DB ; dont
Yune . 4 {gavoir DA, coupe le Cer-
cle, & fe termine  fa Circonfe-
rence concave ; & lautre , afga-
voir DB , atteint le Cercle : & A.v , ’
que le Re@angle compris de DA, DC, foit égil
au Quarré de DB. Cela éuane, je dis que cent
. Ligm
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Ligne DB touche le Cercle. Pdur le prouver,

" Menczdu Point D laligae droite DE,quitouche -
ke Cercle. Puis du Centre E menezles Lignes droi-
tesEB,ED, E¥. Celapofé:

" Puifque du Point D partenc les deux Lignes droi-
tes DA, DF ; que DA, coupele Cercle, & feter-
minc & {a Circonference concave ; & que DF le
touche:: i s"enfuic { par la Propofition presedense ;-

uc le Quarré de DF eft ¢gal au Re¢tangle de DA,

C. Mais le Quarzéde DBeft fuppolc égal au mé-
me Reétangle. Pactans le Quarré de DB, & le
Quarré de DF , font égaux entr’eux. Erpar con-
fequent ces deux Lignes, qui en {oat les Corez, fonr
aulll égales ente’elles. Doailleurs, 1a Ligne BE eft
€galeala Ligne FE, par la definition nﬁx Cercle.
St bien que les deux Triangles DBE , DFE, ont
deux Corez égaux 3 deux Cozez, chacuuau fien,
& la Baze DE commuue. Partant (parlag.du1.)
l'Ang!c DBE eft égal a I Angle DFE. MaisI'Angle
DFE'eft droit, parla 18. Prop. Doncl’Angle DBE
eft aufli. droit. D’onil fuit {parla16, Prop. ) que
la Ligne DB rouchele Cercle ABC ; Ce quil falloit
démontrer.

ELE-




ELEMENS

DDEUC.LIDE
LIVRE QUATRIE ME.

"DEFINITIONS.

T SUSIMERY NE Figure re@iligne oft dite
Q £ éue infcrite dans une aucre Fi-
gure rectiligne,quand le Sommict
de chacun de fes Angles touche
un des Corez de lakigure dans
laquelle elle eft inferite.
Ainfi le Triangle ABCeft dic
&ure inferic dans le Triangle |
DEF, parce que le Sommetde / \
chacun de fes Angles A,B,C, \r
touche undes Cotez du Trian- / \
/

<

gle DEF. :
2. Une Figure reQiligne eft 5 BT
dite étre circonftrite 4 une autre
FigurereCliligne, quand chacun de fes Cozez palle
- par
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par le Sommet d'un des Angles de Ia Figured fa-
quelle elle eft circonferite.

Ainfi le Triangle DE¥ eft dit étrecirconferit au
Triangle ABC , parce que chacun des Cotez dy
Tnangle DXF pafle par le Sommet d’un des Angles
* duTnangle ABC.- ’
3. Une Figure rediligne eft dite ctreinferiteau
4 Cercle, quand le Sommet de chacun de fes Angles
touche la Circonference du Cercle auquel elle eft
inferite. ’

Ainfi le Triangle ABC eft infcritdans le Cercle |
ABC. '

4. Une Figure reiligne eft dite étre circonferiee
aun Cercle, quand chacun de fes Corez touche le
Cercle auquel elle eft circonferite.

Ainfi Je Triangle DEF eft cir- D
" conferit au Cercle ABC , parce -
~ que chacun des Cotez du Trian- A
_ 8l DEF touche le Cercle ABC. Al—\C

5. Un Cercle eft dit écre inferit 4 / .

. dans une Figure retiligne,quand /_ : s; \
v {a Circonference rougm chacun ¥+ B P

des Corez de la Figuredans laquelleil eft inferit.

_ DAinﬁ le Cercle ABC eftinfcrit dans le Triangle

- DEF. .
. 6. UnCercleeft dit étrecirconferit a un Figure
.- rechligne quand fa Circonference pafle par e
. Sommet de chaque Angle de la Figure d laquelle il

eftcirconferit,

A é‘xci:nﬁ le Cercle ABC eft circonferit au Triangle

7- Une Ligne-droite eft dite C

fure appliqude 4 un Cerele,quand 4

fes extremitez font dans la Cic-

conference du Cercle.

. Ainfila Ligne AC cft appliquée

au Cercle ABC. .

. Un Dolygonc, ¢ft une Fi-

s TR

gure
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gure comprife de pluficurs Lignes droites.

9. Un Pentagone, eft unc Figure comprife de
¢inq Lignes dronzes.
. 10. Un Hexagone, eft unc Figure comprife de
fix Lignes droites.

11. Un Hepragone, defept.

12. Un O&togone, de huit.

13. UnEnncagone, de neuf,

14. UnDecagonc, dedix.

-15. Un Endecagonc , deonze. .
16. Un Dodecagone, dedouze, &e.

" PROPOSITION I
_ PROBLEME I

,./f “un Cercle ld"””"é 4Pj>ligqe'r une Li

. gne droite égale 4 une Ligne droite done
néey laquelle ne foit pas plus grant
que le Diametve du Cercle,

- Efuppofeqtic le Cercle B
ABC foir donné, &
que la Ligne D, qui c

a'eft pasplus grandeque €

le Diametre du Cercle,

foit aufli donnée; & je )

propofe d’appliquer au ’ ' e

Cercle ABC, une Li- —

gne droite dgale i la Ligne D.Peurle faire 1
Menez dans ce Cercle le Diametre AC, leqt®

par la fuppofition cft ou ¢gal,, ou plusgrand que

Lignedonnée D. Cclapofé: i
Stileftdgal , lachofc ot faite, & la Ligne st

q
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" qude, puifquele Diametre AG eft tuppof¢ égal ila
. Ligne I

onnde D: S'il eft plus grand, retranchez-
enlapartie AE ¢galed la Ligne D. Puisdu Centre

_ A, &delintervalle AE, décrivezle Cercle EB,
"~ lequel coupera la Circonference de I'antre Cercle au
‘Point B. Enfin du Point A au Point B menezlaLi-

gne droite AB. Cela étant , jedis quela Ligne AB,
qui eft appliquéean Cercle ABC, eft ¢galed laLi-
gnedonnce D. Pour leprouver,

La Ligne AY, &laLigne AE, partent toutes-
deux du Point A, quieftle Centredu Cercle B,
& vont {cterminer a'fa Circonference ; par confe-
quent elles font ¢gales entr’elles. Orlaligne AE

- elt égale dla Ligne donnée D, rar laconftrution. .

Donc la Ligne AB «ft auflidgalealaligne D; Ce
quil falloit faire , & démontrer. -

"PROPOSITION I1I,
PROBLEME IL

-"Dans un Cercle donné, infcriveun Triaun

gl& équiangle & un Triangle donné.

E fuppofe que le Cercle ABC, & E
le Triangle DEF, foient don- A
D F

~ nez; & je propofe d'inferire dans

¢¢ Cercle un Triangle, qui foit C

-€quiangle au Triangle DEF. Pour

" lefaire, B

Menez (parla17.du 3.) la
Lignedroite GAH , quirouchele
Cercle an Point A. Puisdu Point ¢ A H
A menezla Ligne droite AB, qui
fafle avec AG I'Angle BAG dgal 2 'Angle D du
Triangle DEF. D¢ ce méme Point mencez Ia i.rgpc
° : IOKC
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- droite AC, qui fafle avec AH I Angle HAC égald
I'Angle ¥. EnfinduPoint B auPoint C menez ka
Ligaedroite BC. Celapofé, jedis que le Trian-
gle ABC, inferic au Cercle ABC, eft équiangle
au Triangle DEF. Pour le prouver,
. Puifquela Ligne GAH touche le Cercle au Point
A, & quelaligne AB, quiparrduPoint de lar-
touchement , lecoupe: I'Angle GAB ,que la Con-
pante fait avec la Touchante, fera égj a I'Angle
ACB, quicftauSegmentalterne ,par la 32. Prop.
du 3. Mais I'Angle GAB eft ¢gal E
al'Angle D, parla conftruction. :
Donc I'Angle ACBeft aufli égal
I'Angle D. De meme, la Ligne D
AC coupant le Cercle, I’Angle
HAC, qu'elle fair avec la Tou-
chante, cftégala I'Angle ABC,
qui ¢ft dans le Segment alterne.
MaisI’Angle HAC eft égal 4 )" An-
lcF, parla conftru&ion. Done G A H
"Angle ABCeftaufliégal dI'Angle F. Et ainfi ke
Triangle ABC a deux Angles égaux a deux Angles
du Trangle DEF. Par confequent le troificme
"BAC cft égal autroifiéme E, par la 32. dui. Ce
qu'il fallo: faire , & démontrer.

R
& (D of
9: .

P RO
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PROPOSITION 111,
PROBLEME IIL '

Alentour d’un Cercle donné, décrire un
Triangle équiangle a un T®angle donné,

E fuppofe quele Cercle £
J ABC , & le Triangle
DEF, foient donncz;
& je propofe de décrire g
alentour du Cercle ABC
un Triangle qui  foit
¢quiangle ~au  Triangle
DEF. Pour le faire,
Prolongez de part &
damre 1'un des CorezduTriangle, par exemple
DF, vers G, & vers H. PuisduCentre M tirez 3
difcretion a quelque Point de la Circonferencela
Lignedroite MA. De ce méme Centre menez la
Ligne droite MB, qui fafleavec MAT'Angle AMB
¢2lal Angle EDG, parlazj.du1.Decce méme
Point menez la Ligne MC, qui fafle avec MA 1'An-
gie AMC dgal 4 I'Angle EFH. Cela fait, tirez
parlesPoints A, B, C,troisLignesdroitesTAK
IBL, KCL, perpendiculaires aux Lignes MA,
MB, MC. Cestrois Ligues formeront un Trian-
gle, que je dis étre circonferir au Cercle ABC, & é-
tre équiangle au Triangle DEF. Pour le prouver,
Puifque chacune de ces Lignes 1K, IL, KL,
eft perpendiculaire 4 I'extremité du Diamerre du
Cercle, ces Lignes touchent le Cercle , par la1s.
du 3. Er ainfi Je Triangle IKL eftcirconferita ce
Cercle. Sibien qu'il ne refte plus qu'a prouver qu’il
eft équiangle au Triangle DEF. Pour le prouver,
Tome 1. I Les
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"Les quatre Angles de la Figure' AMBI valent
quatre droits, parla Remarquedela 32.du 1. Or
lés deux Angles MAI, MBI, font dreits, par ki
conftruction, Donclesdeux Argles AMB, AlB,
fonr aufli égaux a deux droits. D'ailleurs, .les An-
) Flcs EDG, EDF, font ¢gaux i deux droits, par
a 13, du 1. Partant [es deux ®
Angles AMB, AIB, font
égaux aux deuX Angles A
EDG, EDF. Si donc de G

ces deux Tours, qui font D FH 4
dgaux , on Ote les Angles B

AMB, &EDG, quifont ‘ Cc
¢gaux par la conftrution :
I’Angle AIB reftera ¢gal & I A K
I’Angle EDF. Deméme, les quatre Angles dela
Figure AMCK valent quatre droits, Or les derx
Angles MAK, MCK, font droits, par la con-
firucion. Donc les deux reftans AMC, AKC,
valent enfemble deux droits. Mais les Angles
EFH, EFD, valent aufli deux droits. Ainfi Jes
deux Angles AMC, AKC, fontégaux aux deux
Aungles EFH, EFD. Si donc de ces deux Tours,
qui {ont égaux, onoteles Angles AMC, & EFH,
qui font e’igaux par la conftruction : I'Angle AKC
reftera égal a P'Angle EFD. Et ainfi le Triangle
11K adeux Angles égaux 4 deux Angles dua Ttian-
gle DEF. Par confequent le rroifiéme ILK eft ¢gal
autroifime DEF, parlasz.du1.D'ouil fuirque
le Tniangle ILK , que nous avons circonfcrit au
Cercle ABC, eftdquiangieau Triangle DEF; Ce
qu'd falloit faire , & demontrer,

P RO
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PROPOSITION IV,
PROBLEME IV.

Dans un Triangle donné, décrireun
Cercle,

Efuppofe quele Triangle A
ABC foit donné; & je ¥
propofe d'y infcrire un

Cercle. Pour le faire :! )

Coupez (parlag.du 1.) g—F

l'nndcsP Anglesde ce Trian- B E ¢
gle, par exemple ABC, endeux égalementarla
Ligne droite BD. Coupezde méme un aucre An-
gle, comme ACB, endeux également par la Li-
guedroite CD. Du Point D, ou les deux Lignes
BD, CD, fc rencontrent , abaiffez fur 'un des
Cotez de ce Triangle, par exemple fur BC, la
Perpendicolaire DE. Enfin du Centre D, & de
lintervalle DE, décrivezun Cercle; & jedisqu'il
ferainferit au Triangle ABC. Pour le prouver,

Abaiffez du Point D les Lignes droites DF , DG,

perpendiculaires aux deux autres Cotez AB, AC.
Celapofé: ’

Aux Triangles BDE, & BDF, I'Angle EBD eft

éFil i I'Angle FBD, par la conftruction; I’An-

G

e DEB cﬁ%gal il'Angle DFB, drant tous-deux

toits, par la conftruction ; de plus, le Coté BD

eft commun i ces deux Triangles. Et partait le
Cowé DF eft égal au Coté DE, par la 26.du 1.
Deméme, aux TrianglesCGD, & CED, I'An-
gle GCDeft égala I'Angle ECD, par la conftru-
Gion ; I"Angle DGCeftégal a I'Angle DEC, ces
deux Angles ¢tant droits, parla conﬁru&ion; de-
1a plus,
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plus, le Coté DC eft commun a ces deux Trian-
gles. Erpartant le Coté DG eft égal au Coré DE,
parla 26.du 1. Ertainfiles trois Lignes DE, DF,
DG, font dgales entr'elles. - A

Par confequent le Cercle ~G

EFG, quieftdécritdu Cen- F Kb ‘
tre D, & del'intervalle DE, /‘

pale auffi par les extremitez >~

des Lignes FD, DG. Or B E c
puifque les Cotez AB, BC, CA, du Triangle
ABC, font perpendiculaires aux extremitez des
troisdemi-Diametres DF, DE, DG, il s'enfuit
parla16.du 3. quilstouchent le Cercle EFG, &
par confequent que ce Cercle eft inferit dans le
Triangle ABC, parla 5. Definition ; Cequ'il fal-
loit faire , & démontrer.

PROPOSITION V.
PROBLEME V.

- Alentour d'un Triangle donné, décrire
un Cercle,

ABC forr douné 5 & je

propofe -de- décrire un
Cercle alentour de ce Trian-
gle. Pourle faire,

Coupez (parlaro.du 1.)
un des Cotezde ce Triangle,
par exemple AB, en deux dgalement au Point D; &
de cc Point €levez la Perpendiculaire DF , parfa1t.
du 1. Coupez de méme un autre Coté , commepat
exemple AC, en dcux dgalement au Point E; &
de ce Point élevez autli la Terpindiculaire EF.

, Mainie-

]E fuppole que le Triangle

«
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Maintenant du Point F , ot lesLignes DF, EF, fe
rencontrent , menezla Lignedroite FA, au Som-
met de I'un des Angles de ce Triangle, Enfindu
Centre F, & del'intervalle FA, décrivez un Cer-
de. Cela étant , je dis que ce Cercle eft décritalen-
tout du Triangle ABC. Pour le prouver,

Du Point Faux Sommets des deux autres An-
gles B & C, menez les deux Lignesdroites FB,
EC. Celapofé:

AuxTrangles BDF, & ADF, le Coté BD eft
égalau Coté AD, par la conftrudion; le Coté
DF, leur oft commun; deplus, I"Angle BDF eft
¢gal aI'Angle ADF, ces deux Angles érant droits,
' farlaconﬁru&iou. Et partantla Baze FB eft éga-

c d la Baze FA, par la 4. du 1. De méme, aux
Triangles CEF , & AEF, le Coré CE eft ¢gal au
Cow AE , par la conftruction; le Coué EF leur
eft commun; & ’Angle CEF eft ¢gal 4 I'Angle
AEF, ces deux Angles ¢tant droits, par la con-
firu&ion. Partant la Baze FC eft égaled la Baze
FA, Etainfilestrois Lignes FB, FA, FC, font
égalesentr’elles. Par confequent le Cercle qui ft
d§crit du Centre F, & de I'intervalle FA, paffe
aufli par les extremitez des Lignes FB, FC. Or
les extremitez des Lignes FA, FB, FC, font les
Sommcts des Angles %u Triangle ABC. Et parcon-
fequent ce Cercle eft déerit a%cntour du Triangle
ABC, parla 6.Definition ; Ce qu'il falloit faire,
& démontrer.

-~

B
S
LZICE CRYIV
A
Gpu
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PROPOSITION VL
PROBLEME VL

Dans un Cercledonné, décrire un Quarre.

E fuppofe que le Cercle ABC foitdonnd ; &je
propofc d’y inferire un Quarré. Pour le faire,
Par le Centre E mencz le Diametre AEC ;

coupez ce Diametre 4 Angles A
droits par un autre Diametre,
comme BED; puis menez les 'E.\

Lignes AB,BC, CD, & DA. B
Ces quatre Lignes formeront

une Figure de quatre Cotez in-

fcrite au Cercle. Cela drane, je C
dis que cetee Figure eftun Quarré. Pour le prou-
ver,

Puifque les quatre Angles qui font autour du
Centre K, font droits par la conftruction, les quatre
Arcs {ur lefquels ils s’appuyent font égaux entr’eux,
parlaz6.du ;. Et par confequent les quatre Sofi-
rendantes AB, BC, CD, DA, font égales entr’elles
parlazg.du 3. D'ailleurs, chacun des Angles de la
- Figure ABCD, érant au demi-Cercle , c& droit,

par Ja 31. du 3. Et par confequent cette Figure .
ABCD, quieft comprife de quatre Cotez égaux,
& qui a fes quatre Angles droits, eft un Quarré ; Ce
qu'il falloit faire , & démontrer,

D

P Ro




LIVRE QUATRIE'ME. 199
PROPOSITION VI
PROBLEME VIL

Alentour d'un Cercle donnéy decrire
un Quarré,

]E fuppofe que le Cercle B G C

FGHI foit donnd; & je ~ .
propofe dedécrire un Quar- |/ g
. réalentour de ce Cercle, Pour F : H
lefaire, :

- Menez tel Diametre qu'il
vousplaira, parexemple FEH. ¥ ¥ D
, Coupez ce Diametre 3 Angles droits par un autre
" Dumetre, comme GEL Puis (parlajr. dui.)
- menezpas les PointsF, & H, les Lignes droites

AFB, DHC, paralleles 3 GI, ou perpendiculai-
- Tesa FH ; & par les Points G, &1, les Lignes

droites BGC , AID, parallelesa FH, ou perpendi
colaires 3 GI. Ces quatre Ligues AB, BC, CD
DA, formeroatune Figure de quatre Cotez. Cela
¢rant, jc disquecctte Figure et un Quarré, qui
eft décric alentour du Cercle FGHL. Pour le prou-
ver,

Puifqueles Lignes AB, €D, font parallelesd
Gl, clies font paralicles entr’elles,, De mefme,
puifque les Lignes BC , AD , font paralleles 2
FH, elles font aufli paralleles entr’elles. Et par
confequent Jes Figures ABCD, ABGI, GCDI,
BCHF , & AFHD , font des Parallclogrammes,
Et partant les Lignes BC , AD, font égales au
Diametre FH, oud fon égale GI, parlajq.dur,
Etde mefme, lesLignes AB, CD, fontauffi éga-
lsaGI. Drou il futc que les quatre Corez du Pa-

14 ralle-
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rallelogramme ABCD font égaux entr'eux. De-
plus , puifque la Figure AFEL eft un Parallelo-
gramme , par la conftruttion , & que I’Angle
FEla éié fate droit ; il s'enfuit que fon oppofé FAI
eft autli droit, par la 34. du 1. On prouverade
méme, que les Angles FBG, GCH, & HDI,
fontauflidroits. Etparantla B G ©
¥igure ABCD eft un Quarré;
qut touche le Cercle donnéd,

puifque parla16. du 3. chaque F E
Cot¢ eft perpendicilairement

" élevé dl'extremité du Diame- .
tre ; Cequilfalloitfaire, &dé- A I D
montrer. -

PROPGQSITION V1II
PROBLEME VIIL

Dans un Quarré, décrire un Cercle,

H

)E fuppofe que le Quartd p 5 ¢

ABCD foitdonné; & je pro-
pofe d'infcrite un Cercle dans ce
Quarré. Pour le faire, ¥ E Iy
Coupez les Cotezdu Quarré /
ABCD en deux dgalement, aux

Points F, G, H, I. Menecz A I D
fes Lignes droites FH, GI. Puis du Point E, otl
cesdeux Lignes (e coupent , & de Vintervallg EF,
décrivez le Cercle FGHI. Cela érant, je dis quece
Cercle eft inferit dans le Quarrd ABCD. Pourle
prouver,

Puifque les Lignes AD , BC, font dgales & pa-
ralleles ; leurs moitiez Al , BG, fonr aufli égﬁlcs
& paralleles. D'odilfuit (par la 33.du 1.) c}uc

lesLignes AB, 1G, fontaufl ¢gales & parallefes.
. De
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© De méme,puifue AB,DC,{ont égalcs & paralleles,

leurs moiriez AF , DH , fontaufl; ¢gales & paralle-
les. D’ouil fuit queles Lignes AD , FH , font autlt
€gales & paralleles. Et par confequent les Figures
EA, EB.EC,ED, font des Parallelogrammes. D'ott

il fuit que laLigne El eft égale 3 AF;que EF eft éga-

-

-

le i BG; queEGeft dgalea CH: & que EH eft égale
aDI. Ainficesquatie Lignes EL, EF, EG, EH, qui
fone égales a des chofes ¢gales, (savoiraux mois
tiez des Corezd’un Quarré, font égales entrlelles.
Etle Cercle qui eft décric du Centre E, & de V'in-
tervalle EI, palle auili par les PointsF, Gy H.
Drailleurs, puifgnel’Angle BGIefk égala fon op-
pofé A, parlaszydur; (1ue 1" Angle CHF eft égat
afonoppolé B ; quel’Angle DIG cft ¢gal d fon op-
pofé¢ C; & enfin que I'Angle AFH cft égal a fon
oppofé D : ces quatre Angles font droits, leurs

- oppofez étant droits, par fuppofition. D’ou il
- {uic que les Lignes AB, BC, CD, DA, tou-

chentle Cercle FGHI, parla 16.du 3. Et partane
ce Cercle eft inferit dans le Quarrd ABCD; Ce
qu'il falloit faire , & démontrer.

PROPOSITION IX.
PROBLEME IX

Alentour &un Quarré donné, decrive
un Cercle.

E fuppofe quele Quarré ABCD foit donnd; &

je propofede déerire un Cercle alentour de ce
Quarré, Pour le faire .

Mcuezles deux Diagonales AC, BD. DPuis dur
PointE, o eliesfe coupent , & del'intervalle EA,
dicrivezap Cercle. Ccla dtant, je disque ce Cer—

' 1g . e
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eleeft décticalentour du Quarré ABCD. Pour le
prouver ,

Puifqu'au Triangle ABD les A
_ deux Cotez BA, AD, font
égaux par fuppofition: les An- D
sles ABD, ADB, font aufi ©

caux , par la¢.du1. Et puif-
que I'Angle BAD eft fuppofd C
droit, lesdeux Angles ABD,
ADB, valent chacun un demi-droit. On prouverz
de méme,que chacun des autres Angles qui font au-
tour des Points A, B, C, D, cit demi - droit.
Enfuite dequoi , puifqu’au Triangle AEB les deux
AnglesEAB, EBA, ?ont dgaux : les denx Couez
EA, EB, qui les folitiennent , font aufli égam,

at la 6.du 1. On prouvera de méme , que ECcft
égal AEB, & que ED eftégald EC; & partant
ces quatre Lignes EA, EB, EC ,ED, fontég-
lesenur'clles. Drouiil fuit que le Cercle qui eft dé-
critdu Cenire E , & del'intervalle EA, pafle par
les extremitez des Lignes EB, EC, ED; & par
confequent qu'il eft déerit alentour du Quarré
ABCD, par la Definition 6. Cequ'il falloit faire,
& démontrer.

PRO




.

'LIVRE QUATRIEME 203

"PROPOSITION X.
PROBLEME X

Décrive un Triangle Ifofcele qui ait cha-
cun des Angles fur la Baze double dg

Pantre, : ~
POut le faires; menezune Li- _
A gnedroite de «clle Jongueur
quil vous plira, comme 4
par exemple AB. Coupez cette ¢ -\
Ligneau Point C, detelleforte 5
a:c le Rectangle de AB, BGC, R D

it égal au Quarréde AC, parla :
11.du 2. Décrivezun Cercle du Centre A, & de
. lintetvalle AB. Puis appliquez 3 la Circonference
dece Cercle la Lignedroite BD égale 4 AC, par
a1, Prop. Enfinmenezla LiFnc roite AD. Cela
éunt, je dis que le Triangle ABD eft Ifcofcele,
& que chacun de fes Angles ABD,, ADB, quifont
furlaBaze BD s eft double de I'Angle BAD. Pour
leprouver, A

Du Point C auPoint D menez la Ligne droite
CD; & ( par la 5. Prep.) alentourdu Triangle ACD
décrivez un Cercle. Celapofé :

Puif(luc lesLignes AB, AD, font égales , par
ladefinition du Cercle:: le Triangle ABD eft Ifogc-
le. Drailleurs, puifque par faconftrution le Rect-
angle compris de AB, BC, eft dgalau Quarréde
AC: cemeéme Re@angle feraaufh égal au Quarré
de BD, qui a ét¢ faive égaled AC. Ainfi nousavons
le Point B, hors du Cercle ACD , d’out partent
Jes deux LignesdroitesBA , BD ; I'une defquelles,
afcavoir BA , coupe le Cercle; & lautre, 3 fga-

Is vOir



" ment D, & coupe le Cercle: il
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voir BD, I'atteint 5 enforte quele Rectanglecom-
prisde BA, & de fa partie BC qui eft horsdu Cel-
cle, e't ¢gal au Quarrdé de BD, qui l'ateeint. Par
confequent ( parla 37.du3.)la Ligne BD touche
le Ceicle ACD. Et d'antant que la Ligne droite
DC part du Point de 1'attouc?1e—

s'enfuit que I'Angle CDB, que fait
cette Coupante avec la Touchan-
te, cft égal il'Angle CAD, qui
eftau Segment aleerne, parlasza.
du 3.Sidoncon lenrajoiite I’ Angle ‘
commun ADC; il s'enfuivra quel”Angle total ADB
fera égal aux deux Angles ADC, CAD. Mais (par
la32.du1.) 'Angle BCD eft égal aux deux An-
Fles ADC & CAD. Parrant I'Angle BCD eft égal d
*Angle ADB. Maintenant, le Triangle ABD crant
fofcele, I' Angle ABD eft égal i} Angle ADB éxﬂ'
la 5. du.1. Partant I’ Angle ABD , ou CBD qui eftle
méme, eftaufli égalal’Angle BCD. D’ou il fuit
{parlaé.du1.)que le Cote CD eft égalauCor
BD. Mais BD a é¢ fait égal 2 AC. Partant Ies
deux Lignes AC , €D, font dgales entr’elles. D'o
il fuit (parla s.du 1.) quel'Angle CDA eft égal2
FAngle CAD, ou BAD. Mais il adéja ded prow-
vé que I'Angle CDB ¢toit égal 2 I'Angle CAD-
Partant I’ Angle roral ADB, ou fon égal ABD; ¢t
double de I'Angle BAD ; Ce qu'il falloic faires &
démontrer. .

REMARGQUE

Enfuitede cette Propofition , il eft aifé de mon-
trer, que fi I'on divife le Rayon du Cercle
moyenne & extrémeratfon, c'eftd dice, enforte
que Ie Rectangle compris de tout le Rayon & de
moindre parnie, foit éral au Quareé de J2 plus
grande partie : le Coré du Decagone infcrit dE“S‘}z

eIl

T Ot
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Cercle , feraégal A cette plus grande parrie,

Car’; puifque lestrois Anglesd'un Triangle va-
lent autant que deux droits ; il eft évidentque fi on
divile deux Angles droits en cinq parties égales,
deux de ces parties feront la quantité de I'Angle
ABD, du Triangle ABD de Ia Propofition prece-
dente ; que deux autres parties feront I quantité de
'Angle ADB , & que la cinquiéme pastie qui refte,
fera la quantité de I’Angle BAD, lcquel par con-
fequent fera la dixiéme partie desquatre Angles
droits que valent tous tes Anglesqu'on peut faire
aurourgu Point A.D’ot il fuit quel’Are BD eft auf-
fi la dixiéme partie de la Circonference du Cercle.
Or la Lignie droite BD etl la Sotitendantede cét Are,
&elle aéed faiteégaled AC, quicht la plus grane
dz partie du Rayon AB coupé enforte que le Re@-
angle compris ‘de AB, BC, eft ¢galau Quarré de
AC. Doncil eft vray dedire, quela Sotitendante
dela dixi¢me partie dela Circonference du Cercle,
oucequi eft la méme chofe, le Coté du Decagone
infcric au Cercle, eft.éeal alaplus grande partie
du Rayon divif¢ en moyenne & extzéme ratfon.

PROPOSITION X1
PROBLEME X1

Dans un Cercle donné, décrire un Pen-
tagone Equilateral €&~ Equiangle.

JE_fuppo(e que le Cercle ABCDE foit donné ; &
je propofe d'y infcrire un Penta yone Equilatcrat

& Equiangle. Pour le faire, ) :
Décrivez (par la Propofition précedente) le
Triangle I{ofcele FGH , quiaitchacun des Angles
fur laBaze double du troii¢me.Puis (par 1a 2.Prop.)
1y déerivez

.
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ddcrivez dans le Cercle ABCDE le Trianzle ACD
" équiangle au Triangle FGH. Coupez les Angles
ACD, ADC, en deux également par les Ligues
droites CE, DB; & - mencz A
les Lignes droites CB, BA, AE, '
ED. Cela ¢rant, je dis que le B E
Pentagone ABCDE, qui eftin-
fcrit au Cercle donné,eft Equila-
teral & Equiangle.Pour le prou- ¢ D
ver, :
Puifquele Triangle FGH eft K
Hofcele, & qu'ilaies Angles G
& H, fur la Baze, doubles de G
Y AngleF ; 8 quele Triangle ACD lui eft équian-
gle: ce Triangle ACD a aufli les Angles ACD,
.ADC, furlaBaze, doublesdel’Angle CAD. Or
chacun de ces Angles ACD, ADC, ayant ed coupé
en deux également ; les Angles DCE, ECA, ADB,
BDC, qui en font les moitiez, font égaux entr'eux,
& égaurauffia I'Angle CAD. D'oudl fuic ( parla
26.du 3.} quelescing Arcs AB, BC, CD, DE,
EA , font éganx ; & parla 29. du 3. que les cing Li-
gnes droites AB, BC, CD, DE, EA, font égales.
Et par confequent , que le Pentagone ABCDEcft
Equijateral. -

Mais ce Pentagone eft auffi Equiangle ; puilque
(parla2y.dus. chacun de fes Angles sappuye
fur des Arcs égaux, (cavoir,{ur crois fois la cinquie-
me partic de la Circonference du Cercle. Nous
avons donc dans un Cercle donné, décrit an Pen-
tagone Equilatcral & Equiangie; Ce qu'il falloic
faire, & démontrer.

P RO
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PROPOSITION XII
PROBLEME XII

Alentour dun Cercle donné , décrire un
Pentagone Equilateral ¢ Equiangle.

Efupppofe que le Cercle
ABCLI;Efo?: donné ; &
je propofe de dderire
~ alentour de ce Cercle un

Pentagone  Equilateral &
Equiangle. Pour lefaire ;

Décrivez  premicrement
dansce Cercle ( par la Pro.

fition precedente ) le Pentagone ABCDE , Equi-
arcral & Equiangle. Menez dn Centre F aux Points
A, B, C, D, E, les Lignes droites FA, FB,
¥C, FD, FE; & parlesextremitezdecesLignes
menez les Lignes droites GH, HI, IK, KL,
LG, quileur foient perpendiculaires. Cela érant ,
jedis que ces Lignes fe rencontreront ; quele Pen-
tagone qu’elles formeront fera eirconferitau Cercle
donné ;" & qu'il fera Equilateral & Equiangle.
Pourle prouver,

Premierement, puifque les Angles GAE, &
GEA, font partic des Anglesdroits GAF, GEF,
ils feront moindres que deux droits. Et partant
{ parla Remarque dc(ia 28.du1.) lesLignes AG,
EG, ferencontreront ; & ainfi desautres.

- Deplus, puifque les Lignes GH, HI, IK,
KL, LG, font perpendiculaires aux extremitez
du Diametre du Cercle ; il senfuit (par la 16.
Prop. du 3. ) qu'ellestouchent le Cercle , & qu'ainfi
le Pentagone GHIKL eft circonfcritau Cercle don-
®, . Mam.
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Maintenant, pour prouver que ce Pentagone
GHIKL ¢ft Equilateral, meuezles Ligiies droites
FG, FH, Fi, FK, FL. Cela pofé:

Puifque le Peatagone ABCDE cft Equilateral,

ar Ia conftruction; il s'enfuit que les cinq Arcs
AB, BC, CD, DE, EA, queces Corez dgaux
foiitienncnt , font égaux entr'eux ; & queles cinq
Angles AFB, BIC, CFDs DFE, EFA, qu
s'appuyent fur evs Arcs, fontaufli égaux entr'eux,
patla27.du ;. Drailleurs, puifque I’Angle FAG
eft droit, par la conftru- -G
&ion: les deux Quarrez de
FA & de AG font dgaux an
Quarréde FG, par la 47.
du 1. Mais k'An%}c FEG
étant auffi droit, les deux
Quarrez de FE & de” EG
font égaux au méme Quar-. .
ré de FG. Partant les deux Quarrez de FA & de
AG font ¢gauxaux deux Quarrez de FE & d¢ EG.
Ottant donc de ces deux Teouts, qui {ont égaur,
les Quarrez de FA& de FE , qui font dgaux, (par-
ce que ce font les Quarrez de lux demi-Diamelres
duCercle:) le C&‘atrc’ de AG fera égal au Quarté
de EG. EcpartantlesLignes AG, EG, font égr
les entr’elles. On prouverade méme, quelaligse
AHecft égalea HB; laLigne BI, 4 IC; la Ligre
CKX, a KD; & la Ligne DL, 4 LE. Or com-
parant le Triangle AFGavec le Triangle EFG, Is
deux Cotez AF, FG, fontégauxaux deux Coiz
EF, FG; &laBaze AG égalcd la Baze EG. Pat-
tait (parla 8.dur. )1'Angle AFG eft égalal'an
gle EFG; & I'Angle AGF égal 3 I' Angle EGF:
Deforte que chacun des Angles AFE, & AGE, oft
coupé endeux ¢galement. On prouvera de mémes
que les Angles AFB, BFC, CFDr, DFE, &I¢

Angles AHB, BIC, CKD, DLE, font ccuf?

1

en deux ¢galement, Doy il fuit, que tous '©
Au:
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Angles qui font autour duPoint F, qui font tous
mouié de chofez égales , font égaux entr’eux.
Comparant maintenant les Triangles FAG& FAH:
les Angles AFG & FAG font égaux aux Angles
AFH & FAH, chacun au fien; & le Coré AF,
aux excremitez duquel font ces Angles, leur eft
tommun. Partant ( par la 264. du'1.) I'Angle
AGFeft ¢gal 4 I'Angle AHF, & le Coté AG au
Cote AH. On prouvera de méme, que I'Angle
BHF eft égal 2 I'Angle BIF ; I'Angle CIF , &
Pangle CKF ; I'Angle DKF , 4 I'Angle DLF ;
1 Angle ELF, al'Angle EGF. Commeauflique la
Ligne HB eft égalea B ; la Ligne IC, a4 CK; la
Ligne XD, 4 DL; &laLigneLE, 4 EG. Enfui-
tedequoy , GH & GL font ¢gales, érant doubles
de AG & de GE , ‘qui ont été prouvées égales; GH
& HI font égales , ¢tant doubles de AH & de HB,
gui ont é:é prouvées dgales ; H1 & IK font égales,

tant doubles de Bl & de IC, quiont été prouvées
€gales ; IK & KL font égales , érant doubles de CK
& de KD, qui ont &d prouvées égales; & enfin
KL & LG font égales, érant dopbles de DL & de
LE, qui ont été prouvées égales. Si bien quele Pen-
tagone GHIKL eft Equilaceral. '

Daailleurs, puifque les Angles HGL & GHI fone
dgubks des Angles AGF & AHF, qui ont €ié
Prouvez ¢gaux , 1ls fontaufli égaux entr'eux. On
montrerade méme, que I'Angle GHI eft dgal 2
I'Angle HIK; 'Angle HIK, a 'Angle IKL; &
I'Angle IKL, a I'Angle KLG. Et partant Je Pen-
tagone GHIKL eft Equiangle. Nous avens donc
décrie alentour d’un Cercle donné un Pentagone
Equilateral & Equiangle; Ce qu'il falloit faire,
-+ &démonrrer.

P R O-
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PROPOSITION XIII
PROBLEME XIIL

Dans un Pentagonedonnéy qui eft Equian-
gle & Equilateraly décrire un Cercle.

E fuppofe que le Penta-
gone ABCDE, Equila-
teral & Equiangle, foit

donné; & je propofe d'y
infcrireun Ccrcﬁ:. Pourle
faire ,

Coupez {parlag.dur.)
les deux Angles BAE &
"ABC, qui fe fuivent, ea
deux également, parles Lignes droites AF, BF.
Etdu Point F, ot ces Lignes fe rencontrent , abaif-
fez fur un des Cotez la Perpendiculaire FG. Puis
duCentre F, & de l'intervalle FG, déerivez un
Cercle. Celadtant, je disque ce Cercle eft inferic
dans le Pentagone donné. Pour le prouver ,

- Abaiflez du Point F les Lignes FH, FI, FK,

FL, perpendiculairement fur les Corez BC , CD,
DE, EA. Ceclapofé:

Puifque le Pentagone ABCDE cft fuppofé Equi-
lateral, le Coté AB, du Triangle AFB, cft ¢gal
au C6té BC, du Triangle CBF ; le COté FB eft
commun d ces deux Triangles ; & I"Angle ABF cft
éial 4 I'’Angle CBF, par la conftruction. Donc
‘I'Angle BAF eft égal a I'Angle BCF. Or I'Angk
BAF eft moitié §c I'Angle BAE, qui eft ¢gald
BCD, puifque le Pentagone eft fuppofé Equian-
gle. Partant]'Angle BCFeft aufli moutié de 'An-
gle BCD.Et par confequent les deux Angles BCDFCsI‘-'
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DCF font égaux entr’eux. On prouvera de méme,
que’Angle CDF eft ¢gal 4 ' Angle FDE, & I"'Angle
DEFal'Angle FEA. Maintenant, comparant les
Trangles ¥BG & FBH : I'Angle ¥BG vient d'é-
‘tre prouvé égal a 'Angle FBH , & l'Angle FGB cft
e’gaf al’Angle FHB, érant tous-deux droits, par
laconftruction ; & le Coté FB eft commun i ces
deux Triangles. Partant FHeft égaledFG, parla
26.du1. On prouverade méme, que laLigne FI
cftégaled FH ; laLigneFKAFI; &laLigneFL,
aFK. Parconfequentlescing Lignes FG, ¥H, FI,
FK, & FL , font toutes égales; & le Cerclequi eft
décrit du Centre F, & de lintervalle FG, paffe
aufli par les extremitez de toutes lesautres : & cha-
cune de ces Lignes eft un demi-Diametre du Cercle.
Or les Cotez du Pentagone ABCDE font ¢levez
g;pendiculaircmcnt aux extremitez de ces demi-
lametres, Partant (parla1é.du3.) ces Cotez
touchent le Cercle. Ert parconfequent ce Cercle cft
inferit dans le Pentagone doané; Ce qu'il falioi
faire, & démontrer. - -

PROPOSITION X1V,
PROBLEME XI1V.

dlentour d'un Pentagone donné y qui eft
Equilateral ¢ Equiangle , décrire wn
Cercle.

JE fuppofe que le Pentagone ABCDE, Equilate-
, 1l & Equiangle, foit donné; & je propofe de
décrire un Cercle alentour de ce Pentagone. Pour

re,
Coupez les deux Angles BAE & ABC qui fe fui-
vent, en deux également, par lesLignes droites
?
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AF, BF. Puis du Point F, ou cesdeux Lignesfe
rencontrent , & de l'intervalle FA, déenvezen
Cercle. Cela éuant, je dis que ce Cercleeft décm
alentourdu Pentagone ABCDE. A

Pourle prouver,
Menez les Lignes droites FC, p )\E

FD, FE. Celapof¢: £

Par un raifonnement fembla-
ble a celuide la Propofition pré- C
cedente, on prouvera que les
Angles BCD, CDE, & DEA, font coupez en

" deux également. Les Angles BAE & ABC le font
aufli, parlaconfiru@tion. Orlescing Anzles du
Pentagore érant ¢gaux, les dix Angles, qui
fontles moitiez , font aufli égaux. D'ou 1l {uity
?uc puifqu’au Triangle ABF les Angles FAB, FBA,
ont ¢gaux ; lesdeux CotezFA, FB, quilesfol-
ticnnent , font auffi ¢gaux, par la 6. du1. On
prouvera de méme, que la Ligne FC eft égacd
FB; la Ligne FD, 3 FC; la Ligne FE, a ID. |
De forte qucles cinq Lignes FA, FB, FC, ID,
FE, fontégalesentr’elles. Par confequent le Cer-
cle qui eft décrit du Centre F , & de I'intervalle A
affe auffi par les extremitez des Lignes FB, FCs

D, FE, c'efti dire parles Sommets des Angls

du Pentagone.  Et partant ce Cercle eft déerit 2.1&'
tour du Pentagone donné ; Ce qu'il falloit fires
& démontrer,

AYARAA

GO "\

PRO
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PROPOSITION XV-
PROBLEME XV.

Dans un Cercle donnéy décrire un Hexé-_
gone Equilateral ¢ Equiangle,

E fuppofe quele Cercle ACE
foit donné’; & je propofe d'y’
inferire un Hexagone Equi-

lateral & Equiangle. Pour le fai-

y

Menez un Diametre tel qu'il -
vous plaira, par exemple AGD.
Puisdu Point D, & del'intervalle
DG, décrivez le Cercle CGE. Ce Cercle coupera
¢ premier aux Points C& E. Menez par ces Points
les Diamerres CGF & EGB. Puis mencz les fix Li-
enes droites AB, BC, CD, DE,EF, FA. Cela
<unt, je dis que I'Hexagone ABCDEF , qui eft
inferivan Cercle donné, eft Equilateral & Equian-
gle. Pourleprouver ,

Par le raifonnement de la premiere Prop. du 1.
on prouvera que lesdeux Triangles DGC, DGE,
four Equilateranx ; & par la §.du 1. on prouvera
qu’ils (ont Equiangles. Etpartant {parlaj2.dur.)
chacun de leurs Angles vaut le tiersde deux droits.
Or (par la 1. du 1.} lesdeux Angles CGE, &
EGF, valent deux droits. Partant fi on bie I Angle
CGE , I'Angle reftant EGF vaudra aufli le tiersde
deux droits.” Erainfi les trois AnglesCGD, DGE,
EGF, font {gaux cntr'cux. Maisles Angles AGF ,
AGB, BGC, qu leur fon: oppofez au Sommet,
leur font égaux , parlarg.da1. Doenc les fix An-
gles qui fone autour du Centre G , font tous ¢gzux.

D'ou
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D'ou il fuit (parla26.du3.) que lesfix Arcsfur
Iefquels ils s‘appuyent, font égaux ; & (parla 29.
du3.) quelesfix Li(gncs droites AB, BC, CD, DE,
EF, FA, qui les {olitiennent , A
font égales. Par confequent I'He-
xagone ABCDEF eft E(}uilatcral.
Maintenant , qu’il foit Equi-
angle, cela fuit de la 27. dus.
Car chacunde ces fix Angles sap-
puye fur un Arc qui contient qua-
tre-fois la 6. partie dela Circon-
ference du Cercle. Ainfi nousavons dans un Cer-
clc donné décrit un Hexagone Equilateral & Equi-
angle ; Cequ'il falloit faire , & démontrer.

COROLLAIRE.

11 firic de certe Propofion, que le Coeé de'He.
xagone eft égal au Rayon du Cercle auquel il eft
infcrity puifque chaque Coté a été prouve égal au
demi-Diamerre.

TS
B
g

P RO
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PROPOSITION XML
PROBLEME X VI

Dans un Cercle donné , décrive un Quin-
decagone Equilateral <& Equiangle,

E fuppofe quele Cercle ADBC foit donné ; & je
propofe d'y inicrire un Quindecagone Equila-
teral & Equiangle. Pour le faire,

Décrivez premierement un Triangle Equilateral,
Puis ( par la 2. Prop. } décrivezdansle Cercle don-
néle Triangle ABC, c’c]uianglc i ce Triangle Equi-
lateral. Décrivez enfuite ( par la 11. Prop. ) gans
e méme Cerclele Pentagone A
- ADEFG,Equilateral & Equi-
angle , & menez du Point B
au Point E la Ligne droite D
BE. Cela éran, je dis que
certeLigne BE eftle Cotédu g <
Quindecagone demandé, E
Pour le prouver,

FuifqQue par la conftru@ion, le Triangle ABC
cft ¢quiangle 4 un Triangle Equilateral, il eftauffi
Equilateral,, par les §. & 6.du 1. Etpartantles
trois Arcs ADB, BEC, & CGA, que fes Citez
foliriennent, font égaux , parla 28.du 3. & chacun
deux eftla 3. particdela Circonference du Cercle.
Dalleurs, puifquele Pentagone ADEFG eft Equi-
lareral , par la conftruction: les cinq Arcs que fes
Citez foliriennent , font aufli égaux , & chacun
deux eft la cinquiéme partie dela Circouference

du Cercle. Or puilquel’Arc ADB eft la 3. partiede
la Ciiconference , on peutluj appliquer cing Corez
du Quirdecagone. Et puifque L Arc ADen eft la

ClllquC"
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cinquiéme partie, on lui en peur appliquertrois.
Pagconfequent on peut en appliquer fix aux deux
Arcs AD, DE. Mais nous avons montré qu'onen
peut appliquer cing 4 I'Arc ADB. Par confequent
on en peut appliquer una I'Arc BE. Et ainfi la Li-
gne droite BE , qui lui eft appliquée, eft le Cor
du Quindecagone. D'ou il A

fuit, qu’en appliquant quin-
ze Lignes égales 4 BE , i
toute la Circonference du
Cercle, onale Quindecago-
ne demandé. Et ainfi nous
avous dans un Cercle donné
décrit un Quindecagone E-
quilateral,

Deplus, puilque chacun des Angles de ce Quin-
decagone, comme BEH, s'appuye fur un Arc qui
Tolittent treizé foisla 1. partiede la Circonference
du Cercle ; tousces Angl};s s'enfuivent égaux , par
laz7.du 3. Etparconfequent ce Quindecaroncct
anfli Equiangle ; Ce qu'il falloi: faire, & dcmon-
trer.

A
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DEUCLIDE
LIVRE CINQUIE ME.

DEFINITIONS.

4 uneautre, lors qu'érant prife un
certain nombre de fois, elle I'é-
gale, & lamefure précifement®.

Ainfi une Ligne de quatre

= pieds , eft dite mefurer une Li-

gnede 20 pieds, parce que laLigne de 4 pieds érant
prife cinq fois, egale juftement celle de 20 pieds;
mais une Ligne fc 6 pieds n’eft pas dite mefurer
une Ligne de 20 pieds ; parce que la Ligne de 6
pieds , ¢rant prife tant de fois que I'on voufra, nela
mefure pas précifément.

2. Une partic «/sgwore d'une Grandeur, eft une
Partie de cette Grandeur qui la’ mefure préeifé-
ment,

. Tome I, _ K Ainfl
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Ainfi une Ligne de 4 picds, eft une partie ali-
¢ quote d’une Lignc de 20 picds. s
"7 Lapartic aliquote prend {fon nom & {2 dénomi-
nartion, du nombre de fois qu'elle mefure la Gran-
deur dontelle eft partic; ou bien du nombre des
sartics ¢gales dans lefquelles elle divife cerve Gran-
eur,

Ainfi, une partie qui mefure une Grandeur dear
fois, s'appelleun Demy, & s’dcrit ainfi 2. Une
partie qui mefure une Grandeurtrois fois,, s'appel-
leunTiers, & s'¢critainfi +. Une partie qui me-
fure une Grandeur quatre fois , s"appelle un Quart,
&'s'dericainfi L. &c. r
» 3, Unc partic #/rguante d'une Grandeur, cf
une partie de cerre Grandeur qui ne la mefure pas
préafément. i

Ainfi une Ligne de fix pieds eft une partical-
quante d'une Ligne de vingt pieds.

- Qxcljuefc:is une partie aliquante d*une Grai-
deur a des parties aliquotes qui mefurent la Gran-
deur dontclle et partic, comme par exemple 8
qui eftune particaliquantede 12, a pour partic ali-
quote 4, quieftlcriersde 125 dont 8. par coule-
quene fair les deux-ticrs, puifqu'il conticat deux
fois 4, quel'on éeritainfi 5.
f.es partics, [oitaliquates, foit aliquantes, 53"
pellent Fra&ions du Tout dont elles font partics. Et
cn les marquant comme nous venons de faire, le C-
_ ra&ere de deflus s’appellele Numerateur de la Frac
tion , & cclui de deflous s'appelle le Dénomin
teur.

4. Des parties pareilles, ou femblables, &
deux Grandeurs, ce font des parties, dont I'une
elt en comparaifon de fa Grandcur, ou de fon
Tout, ceque ['autre cft en comparaifon du fien.

Ainfi 3 & 5, fontdes parties femblables de 12 &
de 20 ; parceque comme 3 eft fc quart de 124
méme s eft le quart de 20.

1




LIVRE CINQUIE'ME. 219

Teft bon de remarquer ici, que fi on 6te des par-
ties femblubles de deux Grandeurs, lesreftes en
feront d¢s parties femblables. A

Ainfi3, quicftlequartdesz, érantOréders
& 5, qui eftle quartde 20, drantoeéde 201 les
reftes 9 & 1 font des parties femblables de 12 & de
20, 4 fcavoir lestrois-quarts. .

§. Une Grandeur eft dite multiple d'une autre
Grandeur, lorfqu’elle la conticnt un certain nom-
bre de fois préafément; & eelle quieft contenué
;'appdlc fous-multiple ; laquelle fert de mefure 4
‘autre.

Ainfiunc Ligne de 20 pieds eft multiple d’une
Lignede 4 pieds; & uneLignede 4pieds eft fous-
multipled'une Ligne de 20 pieds 5 parce que com-
mel'une contient, l'autre eft contenué , juftement
sfois; & ainfi I'une fert de mefured I'autre. ‘

6. Des Equimultiples de plufieurs Grandeurs,
cefont des Grandeurs qui contiennent également
celles dont elles font dites Equimultiples, ou qui
ont également mefurdes par ces Grandeurs.

Ainfi deux Lignes , dontl'une eft de 20 pieds,
& 'autre de 1 5 pieds , font équimultiples de deux
autres Lignes, dontl'unecftde 4 pieds & l'autre
de 3 pieds: parce que comme zo eft mefuré § fois
par 45 auffi 1§ eft mefuré § fois par 3.

1l eft évident que fi d des Equimultiples de deux
Grandeurs , on ajofite d’autres Equimultiples de
ces Grandeurs , les Touts feront encore Equimul-
tples de ces mémes Grandeurs.

De méme, fi des Equimultiples de deux Gran-
deursI'on bte des Equimultiples de ces Grandeurs,
les reftes feront encore équimultiples de ces memes
Grandeurs , ou leur feront égaux.

7- Raifon, c'eft le rappore qui eft entre deux
Grandeurs de méme genre, comparées l'une d
I'autre felon leur quantité.

Les Grandeurs de méme genre, comme font

K2 deux
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depx Lignes , deux Surfaces, deux Corps, s'ap-
petlent Homogenes, .

Les grandeurs de divers genre, comme une Li-

ne & une Surface , une Surface & un Corps , s°ap-
pellent Heterogenes.

Or le rapport qui eft entre deux Grandeurs de
mémegenre, lorfqu’on les compare I'une i I'au-
tre, pour fcavoir comment & combien de foisI'o-
necontient Y‘.mt:e » oulautre et contenug, sap-
pelle Rasfon,

Et d'autant qu'on ne peut pas dire comment &
combien de fois une Grandeur eft contenug dans
une autre qui n’eft pas de méme genre s cela fuir
lu‘il n'y a point de Raifon entre des Grandeurs de

vers genre. .

De méme, d’aurant quec'eft une proprieté par-
ticulicre aux Grandeurs finies, de pouvoir fervir
de mefure, & de pouvoir étre mefurdes , & quon
ne peut pas dire qu'une Grandeur infinie conuenne
tantdefois une grandeur finie, ni qu'une Guan-
deur finie foit contenué tant de fois dans une Gran-
deurinfinic: Deld vientaufliquil n’y a point d¢
Raifon entre une Grandeur finie & une infinie , en-
core qu'on les fuppofe toutes-deux de méme genre,

8. Les Termes d’oue Raifon, font les deux
Grandeurs que 'on compare enfemble.

9. L'Antecedent d’une Raifon, elt le premier
Terme desdcux que l'on compare I'un d 1'autre.

10. Le Confequentd’une Raifon, cft le fecond
Terme des deux que I'on compare.

Ainfi comparant1§d 10: 'Anrccedenteft 14, &
le Confequentett 10. .

11. La Raifon d'égalité , eft une Railon ou |'An-
tecedent eft ¢gal an Confequent.

12. La Railon d'indgalité, eft une Raifon oi
I’ Antecedent n’cil pas cgal au Confequent.

13. La Raifon d'incgalitd majeure, eft une
Raifon ot I' Antecedent cit plus grand que le Con-
{equent. ) 14 La
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14. La Raifon d'inégalité’ mineure, et une
Raifon ou I' Antecedent eft plus petitque le Confe-

uent.

k 15. La Raifon Rationnelle, ou la Raifon de
nombre 3 nombre , cft celle ot I'on peut exprimer
par nombre combien de fois I' Antecedent contient
leConfequent, oucombien de fois il eft contenu
dans le Confequent. Telle eft la Raifon qui eft en-
ue uneLigne de 6 pieds, & une Ligne de 4 pieds,
oul’Antecedent contient le Confequent unc fois & -
demye ; ou celle qui eft entre une Ligne de 2 pieds,
&une Ligne de 4 pieds, ou I'Antecedent eft con-
tenu deux fois dans le Confequent.

16. La Raifon Irrationnelle, ou Sourde, eft
celle otl il eft impoffible d'exprimer par nombre
combien de fois I’Antecedent contient le Confe-

uent, od combien de fois il eft contenu dansle
onfequent; comme la Raifon qui eft entre le Coté
d'un Quarré & fa Diagonale ; qui eft telle, qu'en-
core que chaque Ligne 4 part ait plufieurs parties
ahq‘potes, iln'y en a pourtant pas une de celles qui
melurent 'une, qui puiffe mefurer Fautre ; & ainfE
- onne feauroit exprimer par nombre l¢ rapport qui
eltentre ces deux Lignes.
, 17. La quantité d'une Raifon d'inégalicé ma<
Jeure, eft Je nombre qui exprime ‘comment &
ombien de fois I'Antecedent conticnt le Confce
quent. :

Ainfi comparant une Grandeur de 12 pieds avee
e Grandeur de 6 pieds, la quantité de cette Raifon
ets, dautane que 12 pieds contiennent 6 pieds

ux fois ; & cette Raifon s’appelle Double. De
meme, comparant 123 4, la quantité de certe

ifon eft 3, d"autant que 12 contient 4 trois fois 5
&cette raifon slappelle Triple, De méme encore,
mparant 124 8, laquantité de cette Raifon eft
W & demi, d'aurant que 12 contient 8 une fois &

Fmye ; & cetee Raifon sappelle Sefquialtere. &c.

: K3 18, La
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18. La quantiré d"une Raifon d'inégalité mineute
eft le nombre qui exprime comment & combien de
fois I' Antecedent eft contenudans le Confequent,
ouquelle partie il eft du Confequent.

Ainfi comparant une Grandeur de 6 pieds, aver
unede 12 pieds , la quantité de cette Raifoncft w
demi, parce que 6 pieds font la moitié de 12 pieds;
& cette Raifon s'appelle Sous-double. De méme,

comparant 44 12, laquantité de cette Raifon eft
untiers, d’aurant que 4eftle tiersde 12 5 & cene |

Raifon s'appelle Sous-triple. Etde méme encotey

comparant 8 & 12, laquantité de cetze Railon et
deux-tiers, d'autant que 8. font les deux-riers de 1z
& cetre Raifon s’appelle Sous-fefquialtere.
Parla, ilparoit que deux Ratfons font gales,
Jorfque I’ Antecedent de 'une contient fon Confe-
ent, commel’Antecedent de ’autre contient ke
z‘cln ; oubienlorfque ' Antecedent de I’ une eft con-
tenudans fon Confequent, comme 1’ Antecedent
del'autre eft contenu dans le fien. .

Ainfi Ia Raifon de 143 10 eft égale 3 laRailon |

de 12 2 &; parce quecomme 1 contient 10 4G
ﬁois & demye, de méme 12 contient 8 une fois &

cmye. :
-,M);is une Raifon eft plus grande qu’une aure,
lorfque I'Antecedent de 1a premiere contient plus
de fois fon Confequent , qucl’Antecedentdels fe-
conde ne contient Ie fien ; ou bien lor{gue I'Ante-
cedent de la premiere eft une plus grande partie de
fon Confequent, quel’Antccedent de la feconden
Teft du fien.

Ainfi Ia Raifon de 14 3 ¢eft plus grande quek
Raifonde 124 65 parceque I' Antecedent 1§ cor
tient {on Confequent §, trois fois ; au lien g°
I Antecedent 12 ne conttent fon Confequent 6 %
deux fois. Tourau contraire, la Raifonde ¢ a 12

fus grande que la Raifon de § 4 14 ; parce
Antecedent 6 eft la moitid de {on Confequent! :u’

|
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au lieu que I’ Antecedent § n'cit que le tiers do fon
Confequent 15§. : .

19. Proportion, c’eft Jareflemblance ou 1'¢ga-
lité de deux Raifons, .

Ainfiil y a proportion entre ces quatre Grandeurs,

. 1§ —— 3O — 12 — 83
parce que la Raifonde 154 10 cft laméme, ou eft
¢gale 4 la Raifon, de 122 8; ou comme l'on dit
c?tmmunémcnt » parcequerseftd 10, comme12
eftas.

+ 20. Des Grandeurs proportionelles, font celles
entre lefquelles il y a proportion..

Ainfiles Grandeurs 1§ ~— 10 = 12 ~== 8
font proportionnclles; car comme.1 ¢ contient 10
une fois & demye, ainfi 12 conticnt 8 unc fois &
demye.

21. La Proportion continu€, eft celle oi le
Coant}uCnt de la premiere Raifon fert d Antece-

dent 3 la (cconde.
Ainfi il y a proportien continu€ entre ces trois
Grandeurs, 18 —— 12 ~— 8 parceque18cftd

12, commerzcftd 8: oul'onvoit que 12, qui
eftle Confequent de la premiere Raifon, eft I'Ane
tecedent d e la feconde.

22. La Proportion non-continué, cft celle ot
I’ Antecedent de la feconde Raifon cft different du
Confequent de fa premiere. : b

Telle et la Proportion qui eft entre ces quatre
Grandeurs, 1§ = 10 ~— 12 = 8. Parceque
12, quj cft I'Antecedent dela feconde Raifon, cft
different de 10, qui eft le Conféquent de fa premie-
e,

2. Les Termes homologues d’une Proportion,
{ont ceux qui tiennent le meme rang , ou qui font
de méme norh; dans unc Proportion.

Ainfi dans la Proportion précedente , les deux

Antecedens 1§ & 12.," & les deux Confequents 10 -

&8 ; font des Teymes homologucs ;. parce qu'ils
Lty K 4 tennent
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tienuent le méme rang , & ont un méme nom,
dans cette Proportion.
- Remarquez que [a Proportion dont ila éré parlé
julques-ict, s’appelle Geometsique ; pour la diftin-
Fuer d'une autre, qu'on nomme Arithmerique,
aquelle {e rencontre entre trois Grandeurs, dont
la premiers furpaffela feconde , oueneft furpafide,
d'une quantitd égale d celle dont cette feconde fur-
pafle latroifiéme , oueneft furpafiée ; oubienen
tre quatre Grandeurs , dont la&premicrc furpaflela
fcconde , ouencft furpaffée, d'unequantitd égale
a celle dont la troifiéme furpafle laquatriéme , ou
en eft furpaflce.

Ainfi la Proporticn qui fe rencontre entre ces
trois Grandeurs , 16 v 12 — 8, eft une Pro-
portion Arithmerique; parce que comme lapre-
smiere furpafle la feconde de 4, de méme auffi 1a fe-
conde furpafle latroificme de 4.

Ainfi la Proportion qui {e rencontre entre ces
quatre Gogndeurs , 1§ —=~ 10 = 7 ~— 2, ¢t
-encurg une Proportion Arithmetique ; parce que
xoméne:da premiete furpafle la feconde de ¢, de
amémeaufh la troifiéme furpafle la quatriéme de .

Comme la Proportion Geometrique eft la prin-
cipale, & d'un plus grand ufage quela Proportion
Arithmetique, c’eft auffi de celle-1a dont nousen-
tendrons parler, quand nous parlerons fimplement
de Propordion. -

- 24. Conclure en Raifon Inverfe, ou en chan-
geant les Termes, c’eft dc quatre Grandeurs qui
tont proportionaelles , conclure que le Confequent
dela premiere Raifon eft & fon Antecedent , comme
Je Confequentde la feconde eft au fien. Ou, cequi
t ¢ft la méme chofe, c’eft changer les Termes des
Raifons , & faire que le Confequent deviennel’An-
tecedent , & I Ancecedent le Confequent.
* < Ainfi,aprés avoir montré que 1§ cft 4 10,comme
12¢ltd8: fi on vient i dire, cgonc.xo eftass,
: o comme

-
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- tomme 8 et a 12 : cela s'appelle conclure en Raifon
verfe.

. Oril eft évident que fi quatre Grandeurs font

.. proportionnclles, clles font encore proportionnel-

- lesen Raifon inverfe. Cars'il eit vrai que I’ Antece-

dent de la premiere Raifon contienne fon Confe-

-: quent, de méme que I'Antecedent de 2 feconde

-contient le fien: il eft vrai aufli que le Confequent
de la premiere eft contenu dans fon Antecedent ,
de méme que le Confequent de la feconde eft con-
tenu dausle fien. '

Ou bien au contraire, fil'Antecedent dela pre-
miere Raifon eft contenu dans fon Confequent, de
- méme que I’ Antecedent de lafeconde eft contenu
dansle fien: il cft vraiaufli que le Confequent de
L premiere Raifon contient fon Antecedent, de
méme que le Confequent de la feconde contient Ie
fien. Car contenir & étre contenu font termesrela-
. tifs, qui s’entendent & quis'expliquent I'un par
. Yaurre,

25. Conclureen Raifon Alterne , ¢’cft de quatre
Grandeurs qui font proportionnelkes , conclute que
FAntecedent de la premiere Raifon et 3 I' Antece-
dent de Ja feconde, comme le Confequent de la
Ppremierc eft au Confequent dela fecondc‘. o

Ainft , aprdsavoir montré que 1§ ela1o,com-
me1reftas; fil'onviencddire,doncryg eftd 12,
comme 10 eft a 8 : celas’appelle conclure en Raifon
alterne,

Quelques uns cftiment que fuppolé que quacre
Grandeurs foient proportionnelles, il eft évident
qu'on peut conclure qu'elles font proportionclies
o Rai(f:n alterne.

Neanmoins, il faut remarquer qu'on ne peut
valablement conclure en Rzifonalterne, 4 moing
queles guatre Grandeurs nc foient de méme genre.
- %ar parexemple, fion fuppofoit qu'une Ligne fus
,. . duncautre Ligne, comme une Superficic cit dune

Ks aue

4
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autre Superficie : on ne pourroit pas pour cela con-
clure quela premiere Ligne feroit 4 la premiere Su-
perficie, comme la feconde Ligne eft i [a feconde
Superficie ; érant évident, par ce qui a éeéditci-
deflus ; qu'il n'y a point de raifon d'uneLigned
une Supetficie.

" 26. Conclure en compofant , c’eft de quatre
Grandeurs qui {ont proportionnelles, conclure que
Ia fomme de I'Antecedent & du Confequentdela
premiere Raifon, eft au feul Confequent decette
premicre Raifon, comme la fomme de 1" Antece-
dene & du Confequentde la feconde Raifon , eftaw
feul Confequent de certe feconde Raifon,

Ainfi, aprédsavoir montré que 5 eft d 10, com-
me 12 cft 48 fil'onvientd dire, donc 25¢ft &
10, comme 20¢cftd 8 : celas’appelle conclure en
compofant. :

Or il eft dvident que fi quatre Grandeurs fone
proportionelles , on peut couclure en compofant,
qu'elles font aufli proportionnelles. Car conclute
en compofant , n'eft autre chofe que compofer de
nouveaux Antecedens , qui conticnnent leurs Con-
fequens une fois plus que les premiers Antecedens
ne les contenoient. Or, par la fuproﬁtion ) les
premiers Antecedens eontenoient dgalement leurs
Confequens. D'ou il fuit, que lesnouveaux An-
tecedens les doivent encorecontenir également ; &
ainfi ces quatre Grandeurs doivent étre encore pro-
portionnelles. _

17. Conclure en divifane, c'cft de quatre Gran- .
deurs. qui font proportionnelles, conclure que
chce’zgu premier Antecedent par-deflus fon Con-
fequent, eft 4 fon Confequent, comme I'excez du
fecond Antecedent par-deflus fon Confequent , cft
auffi 4 fon Confequent.

Ainf, aprésavoir montré que reftd 10, com-
mei2eftas; fil'envientddire,donc’s eftd 1o
‘c;urr.mc 4 efta 8: cela s'appelle conclure en divi-

b
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Il eft encore évident que fi quatre Grandeurs {ont
proportionelles , on peut conclure en divifane,
qu'elles font aufli proportionnelles. Car conclure
en divifant , n’eft autre chofe que compofer de
nouveaux Antecedens, quicontiennent leurs Con.
fequeus une fois moins que les premiers Antece-
dens ne les contenoient.  Or, par la fuppofition ,
les premiers Antecedens contenoient ¢galement
leurs Confequens.  D'ouil fuit que les ‘nouveaux
Antccedens les doiventencoré contenit ¢ealement 4
& ainfi ces quatre: Grandeurs ‘doivent &reencore
proportionmelles, * - . .. .. . .

28. Conclure par converfion de Raifon, c'eft
de quatre Gramdeurs qui font proportionnelles,
eonclure que I Antecedent de la-premiere Raifon cft
i fon excez par-deffus fon 'Confequent, comme
}H}nmccdcm dela feconde eft & {on excez par-deflns
efien, - . e C

t. Ainfl, aprés avoit momrd que 15 eftd 10, com-
11 eft 3 85 Glonwenradire, donc1geft2
§, comme 12 eftd 4: cela sappelle conclure par
converfion deRaifon, - - - S

Ileft encore évident que fi quatre Grandeurs fone
proportionelles, on peut conclure par converfion
deRaifon , quclles fone aufli.proportionnelles. Cag
putlque , par fuppofition, les Antecedens contien- -
nent dgatement les Confequens, ceft une necefli-
% queles Confequens foient des parties femblables
des Antecedens. Sidoncondreles Conlequens des
Antecedens, les reftes feront encore des partics fem-
blables des. mémes Antecedens ; & par confequent

Ies Antecedens les contiendront dgalement , & 1a
Raifon qui fera entr’eux fera femblable. .
29. Raifon compofée, cefbune Raifon dont Ia
ntiré refulve de la multiplicadion de la quantité

¢ pluficursautres Raifons. :

Pour bien entendre cerre Definition, confiderez
Par exemple ces trois Grandeurs, 24.6. 2t & re-
. Ke. mat-
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marquez que la premiere drant quadruple de lx fe-
conde, & lafeconde érant triple de la troifiéme,
& par confequent la quantité de la Raifon de fa pre-
mierea lafeconde €erane 4, & cellede la fecondei
latroifiémedrant 3: il eft vraidedire, que lapre-
miere Grandeur, comparded latroifiéme, enecft
le quadruple du rriple, oulacontient quacre-fois
trois-fois» Celt 3 dire douze-fois. Si bien quela
quantité de 1a Raifon de la ptemiere Grandeuri
la troifidme eft 12.. Or cette Raifon dodecuple,
gui refulte de la; multiplication des quantitez des

eux Raifons pacticulieres, 4 & 3,¢ft dite compofée
de ces deux Raifons.

1 fuirde 13 , que fi on difpofe 4 difcretion tanede
Grandeurs quc‘{'on voudra: la Raifon de lapre-
miere 4 la derniere fera gompofée de toutes les Rai-
fons moiennes & particulieres, gu'ont ener’elles
toutes ces Grandeurs , dtant comparces de fuite
YuncaFautre. -AinG,: ayantdifpoféd difercrion
ces quatre Grandeurs ,. 24 6.,3. 122 1a Raifon de
244 12, ( qui cft une Raifon double;, ) eft compefic
decellesde 244 6,de 623, & de3d 12. Ecdefai,
sukiipliane 'un par I'autre 4,2, & 4 (qui font
kes quantitez de-ces Raifons, ) le produit, quiclt
2, cftlaquantirédelaRaifonde 2443 12.

- Remarquez,que comme le méme produit qui re-
fulte de la multiplication de deux nombres , peot
refulterde la multiplication de deux autres : aufli
une méme Raifon peut étre. compolée de pluficurs
Raifons differentes. Ainfi, par exemple, la Raifon
dodecuple,, quenousavons veu ci-deflus étre com-
poldede la quadruple & delatriple, peucaufliéire
campofée de la fextuple & de [a double..

« Maintenant, files Raifons quifetrouvent entre

plufieurs Grandeurs d'une part, fonc égales o
femblables 3 celles qui fe rencontrent entre plu-

fieursautres Grandeurs d'une autre part, chacune

dJafienne : il eft dvident que la Raifon compoc(lc'c
- ) : : , es
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des premieres Raifons , doitétredgaled la Raifon
compofée des autres {femblables ; érant neceflaire
que les mémes quantités ou les mémes nombres
multipliés deux fois . produifent le méme nombre
oula méme quantité.

Ainfi, fi Fonfuppofe d'une part ces trois Gran-

., deurs, 24. 6. z. & dautre part ces trois autres

Grandeurs , 36.9.3 ; entre lefquelles les mémes
Raifons , fgavoir la quadruple & triple, fe ren-
contrent : c’eftune neceflied que la Raifonde 24 &
2, foitfemblableifa Raifonde 364 3 5 puilquela
quantité de chacune de c¢s Raifons refulie dela
multiplication de 4 par 3.

30. Raifondoublde, c’eft une Raifon compo-

fée de deux Raifons femblables.
. Ainfi fuppofant trois Grandeurs continuément
proportionnelles, telles que fone ceiles-ci, 64.16.
45 puis comparant la premiere d Rtroifiéme: la
Raifon qui fe trouve entre ces deux Grandeurs, 64
& 4, ( laquelle eft compofée des deux Raifons fem=
blablesde 644 16, & de 163 4, ) s'appelle Raifon
doubldede 644 16.

31. Raifontriplée, c’eft une Raifon compofde

detrois R aifons fembjables.
. Ainfi, fuppofant quatre Grandeurs continué-
ment proportiopnelles, comme font les fuivantes
64.16. 4.1 5 puiscomparant la premierea Ia qua-
tridme: I Raifon qui fe trouve entre ces deux
Grandeurs’, 64& 1, (laquelle eft compofée des
trois Raifonsfemblables de 644 16, de16d 4, &
degar,) s'appelle Raifon triplécde 643 16.

32. Proportion ordonnde, c’eft I'arrangement
de ‘plufieurs Grandeurs d'une part, & d'autant
d’autres Grandeurs d'une aurre part, difpofes de
t‘e}lc forte , quela premicre du premier ordre foit
alafeconde, comme lapremieredu fecond ordre
eftd lafeconde ; puisla fgcondc du premier ordre 4
R troifi¢me , comme lafeconde dufecond ordre a la

K7 ’ II0i~
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wroifiéme ; & la troifiéme du premier ordre 4 ha
quatriéme , -comme la troifiéme du fecond eft 3 la
quatriéme , & ainfi de fuite. ,

Ainfi, ayant mis d’unc part les quatre Grandeurs
foivantes, 12. 4 2. 8.& d’autre part ces quatre au-
tres, 30. 10. §. 20. qui fontdifpof€es de relle forte,
que la premiere 12 eft 4 lafeconde 4, commel
premiere 30 cft i fafeeonde 10 ; que la feconde 4
eft i latroifiéme 2, commela feconde 10 eft i la
troifiéme § ; & quela wroifiéme 2 eft 3 Ia quarrié-
me 8, comme la troifiéme geft 3 la quatridme 20:
cérarrangement s'appelic Proportion ordonnde.

33. Proportion troublce, c’eft l'arrangement
de plufieurs Grandeurs d’une parc, & d’autant
d’autres Grandeurs d'une autre part, difpofZes de
telle forte , que lapremicre du ?rcmicr ordre foir &
Ia feconde , comme la penulticme du fecond ordre
eft 4 [a derniere ; puis la feconde du premier ox-
dre 4 Ja troifiéme, . comme 'anrepenniricme da
fecond ordre i Ia penultiéme ,-. &'ginfi de fuite.

Ainfi, ayantmisd'une partles wais Grandeurs
12. 4. 2. & d'autre part ces trois autres, 18. 9.3. qui
font difpofées de tetle forte’, que lapremicre 12 eft
i la feconde 4, comme la'penuléme ¢ et ifa
dernicre 3 ; ‘& que lafeconde 4 eft 3 la troificme 2,
comme I'antepenultiéme 18 2 la penultiéme 9 : cét
arrangement s"appelle Proportion troublcc.

34. Conclure en Rarfon égale, cCleft (aprés
avoir {uppof¢ que quelques Grandears d'une part,
& autant d'autres d’unc autre part,font proportion-
nelles, foiten Proportion ordonnée’, foiten Pro-
portion rroublde,) conclure que ia premiere d’une
partcftd la derniere , comme la premicre de I'autre
part eft dladerniere.

Ainfi, danslexemple quia étéci-deffus rappor-
té de la Proportion ordonnée, conclure que la
premiere Grandeur 12 eft 4 fa derniere 8, comme
lapremiere 35 cit  la derniere 20 5 Oubien 5 dans
: . Texem-
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Pexemplede la Proportion troublée , conclure que
. Ya premiere Grandeur 12 eft d laderniere 2, com-
me la premiere 18 eft aladerniere 31 ccla sappelle
_ conclure en Raifon égale, : o
: 11 eft certain qu'on peut fort bien conclure ery
* Raifon égale; c'eft ddire qu'on peut fort bien con-
~ clure , quelaRaifondela premiere Grandeur 3 la
'~ derniered’une part, eft femblableala Raifonde Ia
* premiere Grandeur a la dernicre de I'autre parr.
~ Car chacune de ces Raifons eft compofée des Rai-
‘- fons moyennes & particulieres qu'il y aentreceg
* Grandeurs; lefquelles Raifons (ont fuppofées dga?
- Jes, oulesmémes, & qui parconfequent doivent
produire une méme quantite. '
Ainfi dans cét exemple dela Proportion ordon-
née, 12. 4. 2. 83 30.10.5.20; laRaifon de 123
- 8 eft compofée de la Raifon triple, deladouble 5
~  &dela fous-quadruple; & de méme la Raifonde
™ 30 4 20 et compofée de la Raifon triple, de’la
double, & de la fous-quadruple,qui font les mémes. !
De mémeaufli,dans cét exemple de la Proportion
troublée, 12. 4. 2; 18.9.3; laRaifon-de12 1 2
et compofée delaRaifon triple, & deladoubles
ou refulte de la muleiplication de 3 par2: & de
méme la Raifon de 18 i 3 eft compolée dela Rai-
fon double & de la triple ; ou refulte de la multipli-
cationde 2 par 3, qui fontles mémes ,” & doivent
par confequent produire une méme quantité.
Encpre que toutes les manieres de conclure, dont:
il a été parlé ci-deflus, paroiffent fort jufles & con-
vainguantes dtous ceux qui les examiunent avec unr
pen d'atrention 5 neanmoins Euclide a jugé a pro-
pos de les démontrer , auffi bien que quelques au-
tres veritez aufli faciles; & c’elt a quoi il employe
le cinquiéme Livee de ces Elemens. Maisil préfup-
pofe les trois Axiomes fuivans, qui a direle vrai
re font pas plus dvidens que les chofes 4 1a prenve
defquelle il lesemploye.
AxIoO
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AXIOMES.

1. Sidequatte Grandeurs proportionnelles, I'en
prend a difcretion des Equimaulriples des deux Au-
tecedens , comme auffi des deux Confequens: Ies
Equimultiples des deux Antecedens feront rofjjours,
ou plus grands, ou plus petits, ou égaux i cenx
des Con(gquens. : .

Aiufi, de ces quatre Grandeurs , qui {ont pro-

ortionnelles, 1. 10. 12, 8. prenant i difcretion
des Equimultiplcs de 15 & de 125 comme aufli de
10 & de 8 : fil'Equimultiple de 1§ furpaffe I'Equi-
multiple de 10 ; I'Equimultiple de 32 furpafiera
I'Equimultiple de 8: ou bien fil’Equimultiplede
"1 eft égalal Equimultiple de 10 5 1 Equimaulriple
de 12 f§m aufli égal a 'Equimultiplede 8 : ouen-
fin, fi 'Equimulnplede 1 ¢l motndre que I'Equi-
multiple d¢ 10; FEquimultiple de 12 fera auffi
moindre quel'Equimuldple de 8.

2. Tout au contraire , {i quatre Grandeurs font

telles , qu'en prenant i difcretion des Equimulti-
- ples dc‘}a premiete & delatroifiéme, ceftadire
des deux Antecedens; & de la feconde, & decla
quatriéme, c’eft 4 dire des deux Confequens: il
arrive que 1'Equimulriple de la premiere ne puifle
jamais étre égal 4 I'Equimultiple de la feconde,
fans que I'Equimaltiple de la trotfiéme ne [oit aufli
¢gala I'Equimultiple de la quatriéme : Ou quel'E-
?uimukiplc de la premiere ne puiffe jamais {urpal-
er I'Equimultiple de lafeconde, fans quel'Equi-
multiple de latroifiéme ne furpaffe celu de la qua-
tri¢me: Ou enfin,que I"Equimulriple dc 1a premicre
ne puifle jamais étre moindre que I'Equimulriple
de lafeconde, faus que I'Equimultiple dela troi-
fiéme ne foit aufli moindre que celai de laquatrié-
me: alors ces quarre Grandeurs font porporrion-
nclies. Ainfi, parce qué ces circonftances arrivent
: - ’ tou
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tolijours en cesquatre Grandeurs 1. 10. : I2.8,
clies fonr proportionnelles.

3. Enfin, fi quatre Grandeurs font telles,, qu'en
prenant 4 difcretion des Equimultiples de la pre-
miere & de 1a troifiéme, comme aufli de la {e-.
conde & de la quatriéme , il puiffe quelquefois
arriver que 'E uimultirlc de la premiere fur-
paflera 'Equimultiple de [a feconde, fans quel'E-
quimultiple deJa troifiéme furpafle celui de la qua-
triéme : alors ces quatre Grandeurs ne font pas
proporzionnelles ; &ilya plus grande Raifondela
premicre i la feconde , quedelatroifiémed laqua-
tridme. Ainfi ces quatre Grandeurs, 12. 6. : 7. §.
ne font pas proportionnelles ; &ily a plus grands
Riifonde 1246, quede 74 5. Car prenantadif-
cretion des Equimu?tiples de12&de 7, parexem-
ple24 & 14, commeauflide 6 & de § » parexem-
Ple 18 & 15: il arrive que 'Equimulripledé 12,
fgavoir 24, furpafle 18, Equimultiple de 65 fans

ue "Equimultiplede 7, feavoir 14, furpafle 15,
IEquimultipledes. = . '

PR O-
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" PROPOSITION I
THEOREME 1

S'il y a tantde Grandeurs que 'on voudra
équimultiples dantant dautres Gran-
deurs , chacune ala fienne: comme lune
fera multiple de Pune 5 ainfi les toutes
[eront mulssples des toutes.

YE fuppofe qu'il yait
] d'uggo p:ll:t Icux /’\——'G——l‘{-—l‘; By
Grandeurs, feavoir ¢ 1 R D P
AB, CD; & d'autre ——+—+— +——
part deuxautrés Grandeurs, fgavoir E & F; & que
AB foit autant multiplede E , que CD eft muldple
deF, Celaédnant, je dis que comme ABeft mulii-
pledeE, ou CD multiple de F ; de méme AB &
CD, prifes enfemble, fone muldplesde E, &de
F, prifesaufli enfemble. Pour le prouver ,
Concevez que AB foir divifée en trois parties
dgalesdE, fcavoir AG,GH, HB; & CD entrois

parties dgales a ¥, fgavoir CI, 1K, KD: cequ '

eft poffible, puifque AB & CD font fuppofics
équimultiples de E & de F, Cela pofé:

Puifque AG eftégaled E, & que Cleft c’galci
F; il s’enfuit que AG & CI, prifes en{emble, fe-
ront dgales 4 E & aF, prifes aufficnfemble. De
méme, GH & IK, prifes enfemble , feront aufli
égalesa E& 4 F, prifes enfemble ; & ainfi de fuite.
Et parce que AB& CD font {uppofces éguimul:i-
ples de E& deF, & quainfi le nombre des parues
de AB dgales 4 E 5 eft dgal au nombre des parties
de CD ¢gales 4 F: autant de fois que l'on pourra

: pre-
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rendre dans AB une partic €galed E', avtantde
ois on pourra prendre dans AB & CD des partics
égalesd E& a F. Et par confequent, comme AB
triplede E, ainfi AB & CD), prifes enfemble,
fonttriplesdeE & de F, prifes auflienfemble ; Ce
qu’il faﬁoit démontrer.

. PROPOSITION Il
"THEOREME IL

Si la premicre Grandeur eft autant mul-
tiple de la [econde, quelatroifieme Pef*
de la quatriéme 5 ¢~ la cinquiéme en-
core antant multiple de la [ecende , que

da fixiéme et auffi de la quarriéme :
la Grandeur compofée de la premiere
O de la cinguiéme , [era autant multi=
plede la feconde y gque la compofée de
la trotfieme €~ de la fixiémey le fera dg
la guatriéme.

C, DE) F, BG )EH§ & ucla
premicre AB foit autant multiple
lafeconde C, que la troifiéme DE
I'eft dela quatriéme F ; & que la cin-
uiéme BG foit encore autant multi- 1B
ple de la fecondeC, que lafixiéme | _ [B
EH l'eftauffi dela quatriéme F." Cela I I
drant, jedis que la Grandeur compo- CDF
{¢ede lapremiere & de la cinquidme,

=

JE fuppofe ces fix Grandeurs ., AB,
c

fgavoir
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favoir AG, cft autant multiple de la feconde C,
ue la Grandeur DH, compofée de latroifiéme &
e la fixiéme, L'cft de la quatriéme F. Pour le
prouver , .

Puifque AB& DE font équimultiplés de C & de
F, le nombre des parties que AB contient égalesd
C, cft égalaunombre des partiesque 5
DE contient égales 2 F. Deméme,
puifque BG & EH font encore équi- ‘H
muluplesde C8 deF, le nombredes
parties que BG contient égales aC,
eft aufli égal au nombre des parties 4p
que EH contient égales 4 F. Sidonc | 1E

. aux nombres égaux des partiesde AB I I
" & de DE , on ajofite les nombres DF
¢gaux des partiesde BG& de EH ; il AC
s'enfuivra que le nombre des parties que la ronte
AG contiendraégalesd C, fera égalau nombre des
arties que la roure DH contiendra dpales 4 F: ceft
dire 3:: AG fera autant muliiple de C , queDH
leferade F 5 Ce qu'il falloit démontrer,

2RO
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PROPOSITION 111
"THEOREME IIL

Si la premiere Grandeur eft autant multi-
ple de la feconde o que la troifiéme Left
de la quatriéme , ¢~ qu'on prenne des
Equimultiples “de la premi®e & de la
troificme : I Equimultiple de la premie-
re [era autant multiple de la feconde
-que I Equimultiple de la sroifieme le [e-
ra de la quatriéme.

ders, A, B, C, D; dont
la premiere, d fgavoir A, ot ¢
autant mulsi ple delafeconde B, *
quelatroifiéme Cl'eft delaqua-

wiéme D, Je fuppofe deplus, Gl { K
[1T1

E fuppofe ces quarre Gran- 1
| M
L

%l;"on aét prisles Granéleurs El &
M, uirmultiples de la pre-
miere Aq& dela tFoiﬁe’mc C.PCc- EARFCD
lagrane, je dis que EI eft autant muktiple de la fe-
conde B, que FM I'eft dela quatriéme D. Pourle
. prouver,

Concevez que El {oit divifée en trois parties ¢ga-
lsd A, feavoir, EG, GH, HI; & FM entrois
Paf_t,les ¢gales 4 C, fcavoir FK, KL, LM. Cela
polé: '

i Puifquc EG eft ¢galed A, & FKdgaled C, il
s'enfuir que EG & FK contiennent autant de fois B

D, que A & C les conticnnent. 1i en eft de

méme



%38 ELEMENS D'’EUCLIDE.
méme des parties GH & KL, & ainfi de fuite. Or
pui 3:: la premicre Grandeur EG eft autant mult-
ple de lafecondeB, quelatroi- |
fiéme FK I'eft de la quatriéme M
D; &4que lacinquiéme GH cft
encore autant muldple de lafe- i
conde B, quelafixicme KL I'eft _
de la quatriéme D : il s'enfuit, G K
par la Propofition precedente , } I I- i
uela Grandeur EH , compofée g A 5 FCD
e la premiee & de la cinquié-
me, eft autant multiple de Ia feconde B, quela
Grandeur FL , compofée de la croifiéme & de la
fixiéme, 'eft dela quatriéme D. Enfuite de quois
prenant EH & FL pour la premiere & la troifiéme
Grandeur , & HI& LM pour la cinquiéme & la
fixiéme: onconclura de méme , que EI eft aurant
multiple de B, que FM I'eftde D; Ge'qu'il falloit
démontrer, )

H
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PROPOSITION IV.

"THEOREME IV.

- 8 guatre Grandeurs font proportionnelles,

O~ gu’on prenne a diftrction des Equi=
multiples de la premiere & de la tros-
Jiéme 5 comme anffi des Equimultiples
de la feconde ¢ de la quatriéme : il y
aura méme Raifon de I Equimultiple de

" la premiere & I Equimsltiple de la fe-

conde, que de I' Equimsitipledelatroi-
Jficme 4 P Equimsltiple de la quatricme,

E fuppofe que A foit 4 B, com-
me C eftaD ; & quon ait
tis 4 difcretion E & F, équi-
muleiples de lapremicre A, & de
a troifiéme C ; commeaufli G &
H , équimultiples de la feconde

© B, &dela quatriéme D. Cela

¢tant, jedisqu'il yaméme Rai-
fondeE, Equimuz,tiplc de la pre-
miere, 3 G, Equimultiple de la
feconde; que de F, Equimulti-
Ple de latroifiéme, aH, Equi-

- multiple de la quatriéme. Pourle

prouver,,

Prenez I &K, équimultiples
deE & deF. Prenez aufi L &M
deG& de H. Celapole:

1

[

R—r
"] b ——t
—i ey -
i At
+ = +
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L
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Puifque
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Puifque E » confiderée comme 1
premicre Grandeur, eft autant .
multiple de A, confiderée com-
me feconde, que F troifiéme,
I'eftde C, quatriéme ; & qu’on
a prisles Grandeurs1& K, équi-
multiples de E & de F: il s'en-
fuit , pat [a Propofition preceden-
te, que I & K font anfh e’c}:txi-
multiples de A &-de C, ceit a
- direde la premiere & de la troifié-
me des quatre que nous avons
fuppofées proportionnelles. De J
meme, G & H érant équimulri-
pesdeB& de D; & L & M L
ayant éié prifes équimultiplesde G & H: il S'en-
fuit que L & M font équimuldplesdeB &deD,
c’eft a dire de la feconde & de la quatriéme des qua-
tre que nous avons {uppofées proportionnelles.
Par confequent , ‘par le premier Axiome de ceLi-
vre, fil'Equimultiple I furpafle I'Equimultiplel ,
I'Equimulaple K furpaffera I'Equimultiple-M ;
s'il eft égal, 'autre fera égal; sl eft moindre,
Pautie feraaufh moindre. Cela étant, puifque I
& K ont éeé prifes équimulriplesde E & de F, pre-
miere & troifiéme des quatre Grandeurs qu'il s'a-
git de prouver étre proportionnelles; & queL &
M ont ¢ié prifes équimultiples deG& de H, fe-
conde & quatriéme de ces quatre Grandeurs: il
s'enfuit, par le fecond Axiome, qu'elles font en
effet proportionnelles ; & qu'ainfi il y 2 méme
. Raifon de E 2 G, quede FaH; Ce qu'il falloit
démontrer. .

—) T by
.—4——-—4:':(‘,>-—4—l——(
+ ;r‘ +

+ ot vt
et "2 [ ——y

REMARQUE.

Par cette méme methode,on peut aifément prou-

ver, que fi quatre Grandeurs {ont proportionnelles,
“clles




LIVRE CINQUIE'ME. 241
elles feront encore proportionnelles en Raifon in-
verfe. Parexemplic, i AcltdB, comme C eft 2
D: on prouven: aifément que Bfera AA, com-
me D eftaC. .Caraprésavoirpris E & F, ¢qui-
multiples de A & de C, premiere & troifiéme
GmmScurs des quatre qui {ont fuppof€es propor-
tionnelles 5 puisG & H, équimuluplesde B& D,
feconde & quatriéme: on conclura, par le pre-
mier AxiomedcceLivre, quefiEcltépaled G, F
feradgaleda H; fi E furpalle G, F furpallera H
& i E clt moindre que G, Fflera moimfrc que H.
Or ficelaeft vrai, il eft doncvrai autli, que i G
‘eltégale 4 E, H feradgale a F; i G eft moindre que
E, H fera moindreque ¥; & i G furpafle E, H
furpaffera aufli F. Confiderant donc maintenant B
comme premicre Grandeur, A comme {econde,
D comme troifiéme , & Ccomme quatriéme ; on
conclura , par le fecond Axiome , que ces quatre
Grandeurs {ont proportionnelles en Raifon mver.
fe, ceftadirequc Beltd A, commeDeft 3 C;
Cequ'il falloit gc’momrer.

PROPOSITION V.
THEOREME V.

Si une Grandenr eft antant multiple d'une
autre Grandeur o que la retranchee Ucft
de la retranchée: le reffe [era antant

multiple du refles, que la toute Ueft d
la toute. )

TE fuppofe que AB eftautant multiplede €D, que
J laretranchée AE I'eft de laretranchice C¥. Cela
Tome I, L crant ,
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¢rant, je disquele refte EB eft aurane multiple du
refte FD, que la toute AB I'eft de latoute CD.
Pour le prouver ,

Pofons que GA foit autant multiple de D, que
AE I'cft de CF, ou que ABl'eftde CD. 1l s’en-
{uivra, parlar. Prop. de g A E B
cc Livre, ?uc GE (era au- t —

tant multiple de CD, que CFE¥ oD

AElcltde CF. Or AB eft
{uppofécautantmuliiple de CD, que AE l'eft de
CF. Donc GE cft autant multiple CD, que AB
sI’eftauflide CD. Etpar confequent jes Grandeurs
GE & AB, qui fonr équimultiples d’'une méme
Grandeur, fonrdgales entr’elles.  Sidonc on ote
lapartic AE, qux‘leur cft commune, le refte GA
fera cgala EB. OrGiadté pofce autant multiple
de FD, gue ABl'elt de CD. Et partant EB eft
autant muliiple de ¥D, que ABl'e(tde CD; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION VI
THEOREME VI

Si deux Grandenrs font e'qnimultiple.r de

deux autres Grandeurs y ¢ gw'on en

retranche des équimnltiples : les refles
[eront équimnlsiples de ces memes Gran=
deurs , ou ils leur [eront éganx.

E fuppofle que les deux Grandeurs AB , CD,
foient ¢quimultiples des dcux autres Grandeurs
E&F, & quon en ait recranché AG & CH»

quimulriples des mémes Grandeuss E & F. Celé
POfC ’
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pofé, je dis que les reftes GB & HD
font équimuluples de E & deF, ou D
quils leur font égaux, Pourleprou- |G u
ver,
Tuifque AB & CD font équimulti- I I
ples de E& de F, il y a dans ABau-
unt de partics ¢galesaE, quilyena AEF C
ds CD d'égalesa F. Er puifque AG & CH font
aufli équimultiples de E & de F, ily aauffidans
AG autant de parties égalcsi E, quilyenadans
CHd'égales 2 F. Si douc des deux nombres égaux,
de parnies qui font contenués dans AB & dans CD,
on 6te les nombres ¢gaux de parties qui font conte-
nués dans AG & dans CH, 1l s’enfuit qu’il reftera
dans GB aurant de parties égales A E, qu'il en refte-
radans HD d’¢galesa F. Etpar confequent, s’il en
refte plufieurs dans GB & dans HD, ces reftes fe-
. tont équimultiples deE & deF; quesiln’enrefte
ju'unc, ces reftes leur {eront égaux ; Ce qu'il falloit
{montrer. -

PROPOSITION VIL.
THEOREME VIL

.. Les Grandeurs égales ont méme Raifon &
une méme Grandeur 5 O une méme
Grandeur & méme Raifon 4 des Gran<
deurs égales,

E fuppofe que les o D ~
deux Grandeurs F —
A& B font ¢ga- E :

ks, Cela ¢ran, je B ‘

§ premicrement quela Raifonde Ad Ceftlamé-

L 2 : me
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mequecellede BA o, p—

C. Pour leprouver,
Ay . e | [ e S
Prene? a difcretion c r

les Grandeurs D & B— E
E, dquimultiples de la premiere Grandeur A, &
de la troifiéme B. Prenez encore d difcretion la
Grandeur F, c’(}uimukiplc delafeconde & quatrié-
me C. Celapofé:
Puifque les Grandeurs D & E font équimultiples
des deux Grandeurs égales A& B, clles font auth
" égales entr’elles. Et par confequent, fi D eft dgalea
¥, Eluicftaufhégale; fiDeft Plus grandeque F,
Eecft aufli plus grandequc F ; enfin fi D eft moindre
queF, Eeft auffi moindrequeF. D'ou il fuitque
AeftaC,commeBeftaC,parle 2. Ax. Cequil
falloit premierement démontrer.
Je disenfecond lieu, qu'il y a méme Raifonde C
i A, quedeCa B. Carpuifque A efta C, comme
Beftd C: enRaifoninverfe, ( parle Corollairede
1a 4. Prop.de ceLivre, ) Cefta A, comme Cefta
" B; Cequil falloit aufli démontrer.

YOYRYEIP
ATAAT
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PROPOSITION VIIL
~ THEOREME VIIL

Si deux Grandeurs [ont incgalesy la plus
grande anra plus grande Rasfon a une
méme G rzmdeur,' que la plus pevite ; ¢
an contraire, cette méme Grandeur au-
ra plus grande Rasfon 4 la plus petite,
qw'a ta plus grande.

E fuppofe que les deux Grandeurs o
AB & C foient indgales, & que | K
“ AB foit la plus grande. Cela .
€tant, je dis premicrement que AB G)
aplus grande Raifon 4 D, que’C B :
nadD. Pourleprouver, E
Retranchezde ABla partie AE,
¢gales C. Puisprencz ¥G & GH, - I
¢quimultiplesde AE & de EB;detel- L
le forte que chacune des deux Gran- A C DF T
deurs Fg & GH furpafle la Grandeur D. Prenez en-
core la Grandeur IK rellemeric multiple de D,qu’clle
foit plus grande que FG,mais plus petite que FH.Or
cela fe peut fairg aifément ; car puifque G furpaf-
feD, il eftai(¢ de multiplier D enforte qu’elle fur-
Pafle FG, fans qu'elle furpafle FH. Celapofé: ~
Pyifque FG & GH font ¢quimultiples de AE
&deEB, il s'enfuit ( par la 1.Prop.) que FH eft
autanc multiple de la toute AB, que FG l'eft de
AE, oude fon égale C.
Confiderant donc ici ces quatre Grandeurs, AB
Pemiere, Dfeconde, C woilidme, & derechef
Ly D qua-
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D quatriéme; & que les Grandeurs FH, FG, font
<£quimultiples dc la premiere AB & de la troifiéme
C; & que IK cft équimultiple dela feconde & de la
quatriéme D : Puifque FH multiple de la premie-
re AB, furpaflc IK multiplede Ia feconde D, fans
que FG multiple de la woifiéme C, furpaffe IK
niultiple de a quatriéme, quieft la méme D il’
s'enfutt ( par le 3. Ax.) quelapremicre Grandeur
AB, a plus grande Raifon a fa fecon- H
deD, que lawroifime Cn'ad la - X
quatriéme, c'eft 4 diredla méme
Grandeur D; Ce qu'il falloit dé-
montrer. ) B
Jedisenfecond licu, quelaGran- [

deur D a plus grande Raifon a la
plus perite C, qu'ellen’a d la plus ]’
grandc AB. Pour le prouver, 14

. Confiderant mattenant D com- ACDFI
me premicre & troifi¢me Grandeur , C com-
me {cconde,, & AB comme quatriéme : Puifque
1K multiple dela premiere D, furpaife FG muld-
ple de la feconde C, fans que IK multiple de 12
troifiéme D, furpafle FH multiple de la quatriéme
AB: ils'enfuit {parle 3. Ax.} que Daplusgran-
de Raifon alaplus petite C, quelaméme D na @
la plus grande AB; Cequ'il falloit encore démon-
trer,

D AATARAN

PRO
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PROPOSITION IX.
THEOREME IX.

Les Grandenrs qui ont meme Raifon & une
méme Grandenr , [ont égales entr’elles
€ celles duxquelle.r une méme Gran=
deur & méme Raifon 5 font aufli égales
entrelles, S :

E fuppofe premierement, quelesdeux
Grandeurs A & B ayent méme Raifon
i la méme Grandeur C. Celaérant, _
je dis que ces deux Grandeurs A & B font
égales entr'elles. :
Car fi cela n’étoir, il faudroitquel'une o g C
A ’
fite plus grande que I'autre. ‘Et cela étant,
ils’enfuivroit, parla Propofition précedente, que
Ia plus grande auroit plus grande Raifon i la Gran-
deur C,” que n’auroitla plus petite ; ce quieft con-
trelafuppofition. L'une n'eK donc pas plus grande
quel'autre ; & par confcquent elles font égales.

Je fuppofe en fecond lieu, qu'une méme Gran-
deur, comme C, ait méme Raifon ideux Gran-
deurs,, comme A & B. Celaétant, je dis queces
deux Grandears A & B font aufli égales entr'elles.

Car fi celan'étoit , il faudroit que I'une fiit plus
petite que l'aucre. Et cela ¢rant, il s'enfuivroit,
par la Propofition précedente, que la Grandeur C
auroit plus grande Raifon 4 celle qui feroit plus pe-
tite, qu'elle n'auroit 4 la plus grande; cequieft
contrela {uppofition. L'unen’eit donc (pas plus pe-
tice que 'autre ; & par confcqucnt elles font égales 5
Ce qu'il falloir démontrer. -

Ly PRO-
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PROPOSITION X.
"THEOREME X.

Dedeux Grandeurs celle gui @ plus gran-
de Raifon 4 une méme 5 ¢ft la plus gran-
de 5 € au contraire , celle a laguelle
une méme a plus grande Raifon, eff I
plus petite.

E fuppofe premicrement , que des deux
Grandeurs A & B, A a plusgrande
Raifon 4 C, que Bn'ad C. Cela

érant , je dis que A efi plus grande que B.
Pour le prouver

Si A n'éroitpasplus grandeque B, il A § ¢
faudroit qu’ellelui fit égale , uqu'clle
fie plus petite que B. Sicllelui éroit égale, ils'en-
fuivroit ( parla 7. Prop.) que A & Bauroient mé-
meRaifona C; cequieft contre la fuppofition. A
n'eft donc pas égaled B. Que fi A droie plus petite
que B, il s'enfuivroit, (par 1a“8. Prop. ) que A
auroir moindre Raifond C, queBn'ad C; cequi
<t auffi contre la fuppolition. A n'eft donc pasaulli
plus petite que B, Par confequent A eft plus grande
que B; Cequ'il falloir démontrer.

Je fuppole en fecond lieu, queCaplus grands
Raifona B, queC n'aiA. Celadtant, jedisque
Beft plus petite que A.

- Car fi cela n’éeoit, il faudroit que B fiit égaled
A, ot qu'elle fir plus grande. Sielle dtoit égale,
il s'enfuivroit (parla7.Prop.) qu'ilyauroit mé-
mg RaifondeCaB, quedeCaA; cequieltcon

ue

1



LIVRE CINQUIE'ME. 249
tre la fuppofition. B n’eflt donc Yu ¢galed A. Que
{iB éroit plus grande que A, il s'enfuivroit { par
1a8. Prop. ) qu’il yauroit plus grande Raifon de C

A, quede Ca B; cequiclt encore contre la fup-
pofition. B n’eft donc pasautli plus grande que A.
Par confequent B eft plus petite que A5 Cequ'il
falloit démontrer.

PROPOSITION X1
THEOREME XI

Les Raifons qus font [emblables & une mé=
me o [ont [emblables entr'clles,
Efuppoie que A foitd B, comme C etiD; & de

plus, que commeCefti D, ainfi E foicd F,
" Celadrant, je dis quecomme AcftdB, ainfi

- Ecfta F. Pour le prouver,

G r—t—t H—t—— T + |
At Cr—— EF—"'—'_
Br—t Dt S P «:

Ky Lt Mmooy

Prenez d diferetion G, H, 1, dquimuleiples deg
Antecedens A , C, E. Prenez de méme adifcretion
K,L,M, équimultiples des Confequens B, D, F.
Celapofé :

Puifque les quatre Grandeurs A, B, C, D, font
propornionnelles , & que G & H fontles Equimul-
tiples de la premiere & de Ja troifiéme, & queK &
L font les Equimultiples de la feconde & de la
quatriéme : il s'enfuit (par le 1. Ax.) que G ne
pourta étre égala K, que HnefoitégaldL; ou
que G ne pourra furpaffer K, que Hnefurpafle L 3
oucenfin que G ¢ pourra étre moindre que K, que

L Hae
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H ne foit aufli moindre que L. Mais puifqueles
quatre GrandeursC, D, E, F, font auffi propor-
tionnelles, & que H& 1 fontles Equimultiplesde
. la premiere & de latroifiéme Grandeur, & quel
& M font les Equimultiples de la feconde & deiz

quatriéme: il s'enfuitautfi ( parle1. Ax.) que H

G ——t—t Hr—+ +» It + -t

At Cr—t Er—-—

B— Dr— Fr—

Kt L——— s M——t—
‘ne feauroit &re égal AL, quelnefoit dgaliM;
ou?ue H ne fgaurout étre plus grand que L, quel
ne foit plus grand que M ; ou enfin que H ne ?gau-
1oit étre moindre que L, que Inefoit auffi moin-
dre que M. Er partant G ne Eourra éwre dgal ik,
que 1 ne {oit ¢gal 4 M ; oubien G ne pourra éue
plus grand que K', que Inefoit plus grand que M;
ou bien enfin G ne pourra étre moindre que K, que
Ine foit auffi moindre que M.

Mais G & I font les Equimultiples de la premiere
& delatroifiéme des quatre Grandeurs qu'il s'agit
de prouver étre proportiomelles; & K & M fontles
Equimultiples de la feconde & de la quatriéme.
Dot il fuit (par le 2. Ax.) que ces quatre Gran-
deurs A, B, E,F, font proportionnelles ; c'efta
dire, que A eftd B, commeEeft4F; Cequil
falloic démontrer.

64

P RO




“LIVRE CINQUIEME. 151

PROPOSITION XII
THEOREME XIL

Si tant de Grandeurs que 'on oudra font
proportionnelles : comme P'un des An-
tecedens (era 4 fon Confequent o ainfi
tousles Antecedens pris enfemble feront

& tous les Confequens pris enfemble.

E fuppofe que Afoitd B, commeCeftiD, &
] EaF. Celadrant, je dis que comme 'un des
Antecedens A eft 4 fon Confequent B, ainft
tous les Antecedens A ,.C-, E , pris enfemble, font &
tous les Confequens B, D, F, prisaufli enfemble.
Pour le prouver,
Pre- (Gt Himtmtmey T bt

tionG, B— D— B

H,.I, Ki—— Lr—+——t Mp———t——s .
équimultiples des Antecedens A, C , E. Prenez de
méme 4 difcretion K, Ly M, dquimultiples des
Confequens B, D, F. Cela pofé:

11 s’enfuic Apar la 1. Prop.) qu'antant que Ia
Grandeur G eft multiple de la Grandeur A , -autant
aufTi les Grandeurs G, H, 1, prifes en{fcmble , font
multiples des Grandeurs A, C, E, priies auftien-
femble; & qu'autant que la Grandeu: K cft multi-
ple de la Grandeur B, autant ies Grandeurs K,L,M,

“prifes enfemble, font multiples des Grandeurs B,
D,F, prifes aufli enfemble. D zilleurs. puifque A eft
aB,commeCefta D ;& que G & H font équimnl-

Lg¢ tiples
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tiples de la premiere & croifiéme,& K & L équimul-
tiples de 1a feconde & quatriéme : i} fuic (par ler.
Ax.)quefiGeftégaleaK, H feradgaled L ; ouque
fi G furpafle K, H furpaflera L; ou enfin que fi Geft
moindre que K, Hferaauffi moindre que L. Mais
puifque CeftaD, commeEcftiF ; & que H&I
fonté- G- H——t—t T —t—t—
vimul-  a, - O B —

uplesde

Br— ', Dt T e ~
gieﬁc Ki—— Lr——1 My
& delatroifiéme de ces Grandeurs, & L & M équi-
multiples de la feconde & de la quatriéme : Hne
fcauroitauffi &tre égale L,que I ne foit dgale a M
ou bien H ne fgauroit {urpafler L , que I ne furpafle
M ; ou enfin H ne fcauroic étre moindre que L, que
1 ne foit auffi moin&rc que M. Par confequent Gne
fgauroic érc égaled K, queG, H, I, prifesen-
femble, ne fotent auflidgalesiK, L, M, prifes
auffi enfemble ; ou bien G ne fcauroit fnrpa.ﬂ'gr K,
que G,H, 1, nefuwrpaffentK,L,M; ouenfinG
ne feauroit étre moindreque K, queG, H, 1, ne .
foient moindres que K, L, M. Mais G d’une pan,
&G, H, 1, dautre part, font équimultiprcas!;c
Ia premicre A, & de latroifiéme A, C, E, des
quatre Grandeurs qu'il s'agit de prouver Etre pro-
portionnelles ; comme aufli K d'unepare, &K,
L, M, dautre part, font quimultiples delafer
conde B, &delaquatriémeB,D,F, de ces qua-

“ tre Grandeurs. D'ou il fuit (parle 2, Ax. ) qu'cl-
Ies font proportionnelles ; & ainfi , que commeA
eft 3 B, amfiA, C, E, prifesenfemble, font
B, D, F, prifesaufli enfemble ;Ce qu'il falloit
démontrez, 0 :
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.:PROPOSITION XIIT.
©  THEOREME XIIL

" Si la premiere Grandeur ef & la fecons
- dey -comme la troifieme eff 1 la qua-
I tricmes mais que la troificme ait plus

Y= grande Raifor i la quasrieme, que la

ot cinquiéme 4 la fixieme: il y aura auffi

plus grande Raifon de la premicre  la
feconde o quede Ia cinguicme a la fixié-
me. -

E fuppofeles fix Grandeurs A, B, C, D, E,
F, & que la premiere Afoitd la feconde B,
Mt comme la troifiéme C eft i laquatriéme D,
6+ mais que la Raifon de Ca D foit'plus grande que
< cellede la cinquiéme Edla fixiéme F. Cela€tant,
~ jedisque Aaplas grande Raifon 4 B, que E 02
. 4F. Pour le prouver,
G —t—t—t—t H—ttt Iyt
A . Oy EBrer
B D D~ ©  Fr— | ,
5 Kttt Lttt Mgy’
" Puifque Acft A B, commeCeftiD; ils'en-
fuit (parle 1. Ax. ) qu'en pienant diferetion des
Equimultiples de la premiere & troifiéme Gran-
deur, & des Equimultiples de la feconde & de 2
uatriéme : jamais 'Equimulriplede C ne fur‘raf-
eral'Equimultiplede D, que 'Equimultiplede A
nefurpafle aufli I'Equimaultiple de B, Mais puifqu'il
T L7 yaplus
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lyap]us grande Raifonde CAD, quedeEAF; fi
‘on prend 4 dilcretion des Equimultiples de la
ptemiere & de la troifiéme , & des Equimulti-
ples de la feconde & de la quatriéme : il fe
rourra faire que I'Equimultiple de C furpaffera
"Equimultiple de D , fans que I'Equimultiple’ de
E furpafle ’Equimnultiple de F. Partantil {e pourra
faire aufli qu'ayant pris 4 difcretion des Equimulti-
LG HH A [t

Ar——q C Er—t—

Br— D— Fr—

plesde A& deE, {quifontlapremiere & la troi-
fi¢me des quatre Grandeurs qu'il s'agit de prouver
héere pas proportionnelles, ) & de méme des
Equimultiples de B & de F, quifontla feconde &
la quatriéme:: il fe pourra, :ilis je, faire qie T'E-
quimulriple dela premicre A furpaffera I'Equimul-
tiple de la feconde B, fans queI"Equimulriple de

latroifiéme E furrpfxﬂc I'Equimultiple de la quatrié- |
ui

me F. D'ou il fuic (parle 3. Ax.) quilyaplus
rande Raifon de'A'a B, quedeEAF; Cequil
alloit démontrer.

P RGO
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PROPOSITION X1V/.
THEOREME XIV.

Si de guatre Grandeurs proportionnelles,
“la premiere et plus grande que la troi-
fieme: la [econde [era anfli plus gran-
de que la quatriéme 5 fi égale 5 égale 5
fi moindre, moindre.

E fuppofe que les quatre Grandeurs
A, B, C, D, f{oient proportion-
nelles, & premierement que la pre-
miere A {oit plus grande que latrofié-
me C. Cela étant , je dis que la (econde .
Beft auffi plus grande que la quatrié- § g ¢ P
me D. Pour leprouver,

Puifque A eft plus grande que C, il y a plus gran-
deRaifonde A3 B, quedeCaB, parlas. groy.
Or laRaifon de A d Beftla méme quecelle de C 2
D, par fuppofition. 1l y a donc aufli plus grande

“RaifondeCaD, quedeC d B. Et partant (par
la10.Prop.) Dferaplus petite que B, ou B plus
andeque D ; Ce qu'il falloit démontrer.

Je {uppofe en fecapd lieu, que de
€es quatre Grandeurs proportionnelles
A, B,C,D,lapremicre A foit égale
3 la troificme C. Cela érant, jedis
que la feconde B eft auffi égaledla
quatriéme D. Pourle prouver, - ABCD

Puifque A eft égalea C, ilyamé- .
me Raifonde AdiB, quedeCaB, parla7. Prop.
Or la Raifonde A d Beftlaméme que cellede Ci
D. 1 y a donc aufliméme Raifonde Ci D, qz‘;z
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deC 4 B. Et partant {parlag.Prop.) les Gran-
deurs B & D font égales ; Ce qu'il falloic démon-
trer.

e fuppofe enfin que de ces quatre
GrJandcl:lgs proportronelles A, B, C, A
D, lapremiere A foit moindre que :
la troifiéme C.  Cela éant, je dis
que la feconde B eft au[}i moindre que
Ia quatriéme D. Pour le prouver, <
%uifquc Acft moindrclz]uc C,ily ABCD
aura moindre Raifon de A 4 B, quede C iB,
par la 8.Prop. Or la Raifonde A 3 Beft laméme
que celle de C & D. Il y aura donc aufli moindre
Raifonde CaD, quede Cd B. Etpartant (parla

10. Prop.) Bferamoindre que D ; Quicftroutes

qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XV.
THEOREME XV

Si deux Grandewrs fons équimsltiples d
denx autres Grandenrs o elles [eronmt
entr’elles comme les Grandeurs dont ¢l-
Les font équimnltiples,

E fuppofe que les deux Gelndeurs 1B
AB, DE, foient équimultiples des E
deux autres Grandeurs C & F; fgavoir 1z
ABautant multiple de C,que DE I'eft H
deF. Celaénant, jedisque ABeftd [
DE,comme Ceft i F.Pour le prouver,. )
Puifque AB & DE font équimulsi- & © F
lesde C&de F: il yadans AB autant de parties
galesd C, qu'il y ena dans DEd’égales 4 F. Do
. : (px
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{parla7.Prop. ) la premiete des parties de ABa
meme Raifon a la premiere de DE, quela feconde
de ABalafecondede DE, & que la troifiéme d'la
troifiéme, & ainfi de fuite, Yilyen a; & cette
Raifon eft la méme que celle de C A F. Deplus,
puifque nous avons dans AB pluficurs Grandeurs

ui {ont toutes en méme Raifon 4 autant d autres
nsDE : il s’enfuir ( parla 12. Prop.) que toutes
les partics de AB prifes enfemble , font a routes les
parties de DE prifesautli enfemble, ( cequicitla
meme chofe que la toute AB cftd latoute DE, )
comme une feule partie de AB eft 2 une feule partie
de DE. Or une fcule partic de ABa ¢té montrée
&re 2 une feule pattic de DE, comme CeftaF.
Tarrant AB efti DE; comme CcftaFy Cequiil
falloitdémontrer. |

-

PROPOSITION XVI
THEOREME XVL

S8i quatre Grandeurs font propertionnelles
elles le feront encore en Raifon alterne,

-]E fuppofe Rt G+ttt

que A foit A C .
4B, com-
‘meCeftaD, Br—t Dr—

Celadtane,je F + He———
dis que ces Grandeurs font encore proportionnelfes
cuRaifonalterne ; c'eltd dire que Aefta C, com-
meBeltd D. Pour le prouver, '

Prenez des Equimultiples tels qu’il vous plaira de
A & de B,comme par exemple E & F. Prencz enco-
re des Equimultipfcs tels aufli qu'il vous plairade
C&deD, commeG & H. Cela pofé: " ‘
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1l s’enfuit { par la Prop, précedente ) queEecftd
F, commeActaB; &queGeltdi H, commeC
eftaD. Or parla fuppofition, AeftaB, comme
Ceft 3 D. pr— O e ——

Parrant ( par A - C

la 11. Prop.) 7

E eft 3 F, B—— Dr—
comme Gelt F + H

~aH. D'ou il fuit (par la 14. Prop.) que fi Eeft
plus grandeque G, F fera plus grande que H ; fi
égale, égale ; fi moindre , moindre. Or eft il que
E & F font les Equimultiples de la premiere & dela
troifiéme des quatre Grandeurs qu'il s’agit de prou-
ver éure proportionnelles; & que G & H font les
Equimultiples de la {econde & de la quacriéme.
Donc ( par le 2. Ax.) ces quatre Grandeurs font
proportionnelles. Et ainfi il y améme Raifonde A
iC, quedeBiD; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XVII
THEOREME XVIL

Si des Grandenrs compafees [ont propor-
tionnelles , en divifant elles feront auff
proportionnelles,

E fuppofe que AB eftd BC,comme DE efta EF.
Cela étant, je disqu’en divifant elles feroncen-
core proportionnelles ; c’elt & dire quil yaun

méme Raifonde ACACB, quede DFAFE. Pout
fe prouver,

Prenez 4 difcretion les Grandeurs GH & IK’
équimulriples de AC & de DF. Puis prenez HL&
KM, ¢quimultiples de CB & de FE , & ;mm;r

mui-
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multiples de ces Grandeurs, que GH & IK le fontde
AC & de DF. Prencz 'dercc(}xcf a difcretion LN &
MO, équimultiplesde CB & de FE. Celapolé:

Puifque GH & HL font équi- »;

multiples de AC & de CB : il (o
s'enfuie (par la 1. Prop.) que .
GL fera autant multiple de AB, M
que GH l'eft de AC. OrGHelt H X
antant multiple de AC, quelK B g
Ieft de DF. Donc GLeft autant clr
multiple de AB, que IK I'eft de

DF. D'ailleurs, IK & KM iont )
dquimultiples de DF & deFE. G AD I
Donc ( par la 1. Prop.) autant queIK eft mulriple
de DF, autant IM eft multiple de DE. Et parcon-
feqaent GL & IM s’enfuivent équimultiples de AB
&de DE, qui font la premiere & la troifiéme des
quatre Grandeurs qui {ont fuppofées proportion-
nelles. Deplus HL , conﬁdcrﬁ: comme premiere
Grandeur, eftautant multiplede CB feconde , que
KM troifiéme 'eft de FE quatriéme 3 & LN, ‘cin-
?uiémc Grandeur , eft autant muliiple de CB

tconde , que MO, fixiéme Grandeur, l'eft de
‘FE quatriéme. Partant (par la 2. Prop. ) HN
~ fera agtant multiple de CB, que KOl'eft de FE ;
Ceftd dire que HN & KO font encore équimulti-
ples de la feconde & de la quatriéme Grandeur des
quarre que nous avons {uppol¢es étre proportion-
nelles. Ainfi ( parle 1. Ax. ) fi GL eft égale 2 HN,
M fera dgalea KO; fiGL furpaffe HN, IM fur-
faﬂcra KO ; & fi GL eft moindre que HN, IM
¢ra moindre que KO, C'eft pourquoi en retran-
thant des deux Grandeurs GL & HN, la partie HL,
qui leur eft commune ; & desdeux Grandeuts IM,
&XO, Ia partie KM, qui leur eft aufli commune :
il fera encore vrai de dire,que fi GH eft égale aLN,
IK fera dgale 3 MO ; fi GH furpaflc LN, IK fur-
Pallera MO ; & fi GH eft moindre que LN ,1IK

era

v
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fera moindre que MO. MaisGH g

& IK font les Equimultiples de o
la premiere AC,& de latroifidme L

DF, des quatre Grandeurs qu'it M
sagit de prouver éwre propor- H X
tionnelles; & LN & MO font B

auffi les Equimultiples de la fe- clg
conde CB, & de fa quatriéme 1

FE. Donc ( par le 2. Axiome ) v

ces quatre Grandeurs fontpro- & A D I .
portionnelles. Et ainfiily améme Raifonde AC2
CB, quede DF a FE; Ce qu'i falloit démontrer.

PROPOSITION XVIII
THEOREME XVIIL

Si des Grandeurs divifees font propom'om
nellesy en compofant elles feront enco-
re proportioime;’!a.

E fuppofe quela Grandeur ABfoit C
' i Ia Grandeur BC, comme la
Grandeur DE eft 2 la Grandeur F

EF. Celaéuant, je dis qu'en compo- 1B {G
fant, ces Grandeurs feront encore pro- B
portionnelles ; ceft 3 dire, que com-
me AC ferad BC, ainft DF feraa EF.

Car fi cela n’¢roit, il faudroit que
AC fir 3 BC, comme DF eftdune A D
autre Grandeur que EF. Pofons, f{i o
vous voulez , que cette autre Grandeur foit GT's
- auquel cas ( par la Prop. précedente ) il s'\cnfm-
vroit , en divifant , que comme AB cft 4 BC
ainfi DG feroit 4 GF. Mais comme AB c&afﬁﬁ'
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ainiDE ¢t 3 EF, E?r fuppofition, Partant ( par
fa 11. Prop. } DGYeroit 4 GF, comme DE eft
A EF. Or DG, quivelt la premierede ces quatre
Grandeurs , eft plus grande que Ia troifiéme DE.
Douc ( parla14.Prop.) lafeconde GF feroit plus
grande que la quarriéme EF & ainli la partie feroit
plusgraside que le Touz 5 cequi clt impottible. 1
eft donc impotiible que comme ACefta BC, ainfi
DF {oir 4 une aurre que EF.Er partant AC efta BC,
comme DF 84 EF ; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XIX
. THEOREME XIX

Sile Tout eff au Tout, comme le retran-
ché au retranché: le refle (era auli an
refle 5 comme le Tout eft au Tout,

Ef{uppofe ueleToutv -/
AB foitq au Tout A— C —‘B
DE, comme le re- 1 F E

tranché AC eft au re- ——————+—
tranché DF. Cela ¢rant, je disquelcrele CBeft
au refte FE, comme le Tout AB eftau Tout DE.
Pour le prouver, : ] .
Tuifque ABcft iDE, commeACeftd DF: en
Raifonalterne, AB fera 3 AC, comme DE efta
DF, par la 16. Prop. Et en divifant, CBferaa
AC, comme FE eft 4 DF, par la 17.Prop. Ee
derechef en Raifon alterne , CB {era 2 FE com,me
AC cft 3 DF. Or ACcftiDF, comme ABcfta
DE, par fuppofition. Donc CBefta FE, comme

ABcftd DE. Etainfi, file Tout&c. Cequ'il fal-
oit démontrer. '

‘A Rl‘
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REMARCQUE

On démontre ici la verité de cette maniere de
conclure, que nous avons ci-devant appellce par
converfion de Raifon. Suppofons pir exemple,
que ABeft i CB, commeDEcfta}E. Cela érant

je dis, parconverfion de -
Rai('onp, que AB ferad A ‘J B
AC, comme DE eftd p N

DF. Car puifque ABeft ¥————+——
iCB, comme DEeft i FE :endivifant, AC ferai
CB, commeDFeft aFE. Eten Raifon inverfe,
CBflerad AC, comme FE eft 4 DF. Et derechef
en compofant, AB fera AC, comme DE eft &
DF; Cequ'il falloit démontrer.

S
65
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PROPOSITION XX
THEORE_ME X X.

~ Sitrois Grandeurs d'une party € trois
dune antre 5 prifes deux 4 deux en
Proportion ordonnee , [ont en méme
Rasfon 5 & qwen Raifon égaleyla pre-
miere d’une part [oit plus grande que
la troifieme: la premieredelautre part
Jera auffi plus grande que la troificmes
ficgale, égale; fi moindre, moindre. .

E fuppofe que les trois -
Grarygeurs 1 , B3, C, : .
d'une part, & lestrois D

E, F, d'autre part, foient

proportionnelles en Propor-

tionordonnée ; c'eft adire,
ueAfoitaB, comme Det A BC DEF

aE; & que B foit 4 C, commeEcftaF. Cela
éant, je dis premicrement que fi A eft plus gran-
deque C, D feraauffi plus grande que F. Pour le
prouver ,

" Duifque A eft plus grandeque C, il y aura plus
grande Raifonde AiB, quede Ca B, par la 8.
Prop. Orla Raifon de D2 Eeftlaméme que celle
de AaB. Ilyauradonc plus (grandc Raifon de D
iE, quede' CaB. Maispuifque Beftd C, com-
meEcftd F: enRaifon inverfe, laRaifondeCd
Beftlaméme quecelledeFAE. Ily a donc plus
grande Raifonde DAE, quedeFa E. Et par(tan:

par
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(parla1o.Prop.) D feraplus grande que F; Ce
w'il falloit démontrer. : :
Je fuppofe en fecond lieu,

que A foit dgale 3 C. Cela

€rant, je dis que D fera égale

aF

aF. .
Catlpuifquc A eft dgale I
aC, il y aura méme Raifon FYE
chﬁyB,qucch:‘xB. ABC DEF
OrlaRaifondc A2 Beftla méme que de D4 E,
Donc il y aura méme Raifon de DAE, quedeC
aB. MaispuifqueBeltAC, commneEeftaF: en
Raifon inverfe, Ceftauflia B, comme Feftak.
Ilya donc méme Raifonde DA E, que de Fak.
Et partant (par la 92 Prop.) D fera égaled F;
Ce qu'il falloit démontrer.
Je fuppofe enfin , que A

foir moindre que C. Cela T
- rant, je dis que D fera moin- :
dreque F. '
Car puifque A eft moin-

dre que C, il y aura une i ! ,
moix?drc Raifonyd'c AiB, ABC DEF
quede CaB,pirla8.Prop. CrlaRaifondeAdB
cft Ia méme que celle de D3 E. Ily a donc une
moindre Raifon de D 4 K, que de Ca B, Mas
puifque B eft 2 C, comme E'efta F: en Railon
inverfe, ily aura:mémeRaifon de C 4 B, quede
FAE. Ily adonc unemoindre Ruifonde DAE,
que de F 4 E. Et partant ( par lato.Prop.) D
fera moindrcque ¥ 5 Cequ'il falloit démontrer.,

P RO
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PROPOSITION XXI.
T'HEOREME XXI

Si trois Grandeurs d'une part, © trois
d’une auntre, prifes deux ddewx en Pro-
pertion troublée 5 font en méme Rai-
fony &~ quw'en Raifon égale, la premies

" red'une part foit plus grande que s
troifiéme: la premiere de Lautre part

fera anfli plus grande que la troifieme;
f égale ,‘e:gzile-, [fimoindre , nsoindre. .

JE fuppofe que les trois
Grandeurs A, B, C,

d’une part, & les trois D, T

E, F, d'aurre part, foient :
proportionnelles en Propor- !
tion troublde ; ¢'eft ddire , :

que Afoita B, commeEeft 3 - DE R
aF; & que Bfoira C, com- AA‘B ¢ E
meD eft 4 E. Celaétant, je dis premicrement,
que &4 A eft plus grandeque C, Dleraauffi plus
grande que F. Pourle prouver,

. Duifque A eft plus grandeque C, il y aura plus
grande Raifonde Aa'B, quede CaB. Orla Rai-
fonde Ad Beft laméme que ccllede EAF. 1l yau-
1 donc plus grande Raifon de E3AF, quedc Cd
B. Mais puifque Befta C, comme Deft 4 E: en
Raifoninverfe, Eeftd D, commeCeftal. il y
aura donc plus grande Raifon de EA F, quede E a
D. Et partant {par 2 10. Prop.} D fera plus

Tome |, M grande
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grande que F; Ce qu’il falloit démontrer.

Par un {erablable raifounement on montrera que
fiAeftégalea €, Dferadgalea F; &quefi A eft
moindre que C, D fera aufli moindre que F. Si
donc trois Grandeurs d’une pare , &c. Cequ'il fal-
loit démontrer. ‘

PROPOSITION XXII
THEOREME XXIL

Sé tant de Grandeurs que Ponvoudra d'une
part, & autant d'une autre 5 prifes
‘deux a deux en Proportion ordonnée,
[out en méme Raifon: en Raifon égale,
elles feront proportionnelles.

E fuppofe d'une part - - «
JtroisGrandeurs,com- I I I

"me A, B, C, & I [
dlautre part trois autres ABCN DE FO
Grandeurs, comme D, GIL HK

E, F, tellement difpo-
fées, que A foita B, com-
me D eftiE; &BiC,
comme E 4 F. Cela drant,
je disqu'en Raifon dgale
ily aura méme Raifon de
A3 €, quede DAF. Pourle prouver,

Preneza dilcretion G & H, ¢quimultiplesde A
8 deD; puis & K, équimultplesde B& de E;
&cnfinL& M, équimultiplesdeC & de FoCela

ofé:

Puifqus Aeftd B, comme DeftaE; &que G
& H font équimultiples de la premiere & de IE eltroi‘
. .. me;

o———r——-‘z e —
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fidme; &I & K dquimultiples dela feconde & de
laquatriéme : ils'enfvic (parla 4. Prop.) que G
eftdl, commeHeftd K. De méme, puifque B
etiC,commeEe{tiF; & quel& K font équi-
multiplesde [a premicre & de latroifiéme ; & L &
M équimultiples de la feconde & de la quatrié-
me : il s’enfuit aufli (par la 4. Prop.) que I eft
il, comme K eft 3 M. Si bien que nousavons
d'une part trois Grandeurs G, 1, L, & d'autrepare
trois autres Grandeurs H , K, M, lefquelles pri-
fes deux & deux en Proportion ordonnée’, font pro-
portionnelles. Partant (parla20.Prop.) fiG eft
Plusgrande que L, H fera aufli plus grande que
Mg iGeftégaled L, Hferaauhégale d M; &
fi G eft moindre queL, Hfera aufli moindre que
M.Mais G & H font les Equimultiples de la pre-
miere & de la troifiéme des quatre Grandeurs qu'il
s'agit de prower étre proportionnelles ; &L & M
fent aufli les Equimultiples de la feconde & dela
quatriéme. Donc {par le 2. Ax.} ces quatse
Grandeurs font proportionnelles; & ainfiily a
miéme Raifonde AdC, que de D 4 F; Ce qu'il
falloit démontrer. .

Maintenant , s'il y avoit plusde rrois Grandeurs

¢ chaque cdté, & que par exeinple, ilycenedt
quatre d’une part , & quarte d'unc autre, enforte
e C fiird N, comme Feft 4 O : on prouverei: ai-
{ment, enfuite dcce qui vientd'étre démontrd de
trois Grandeurs , que A feroit AN, comme D fe-
roit 4 O. Car ne confiderant point la {rconde
Grandeur de part ni d'autre, & {uppofant, com-
me il vient d'etre prouvé, queAelta C, comme
DeftdF; & que Celtd N, comme Felt 4 O:
comme il n'y auroit plus alors que trois Grandeurs
e chaque cté, il senfuivroit que A feroit & N,
comme D {eroita O. Donc fi tane de Grandeurs
que ['on voudra d’unc part, & autant d'unc awire
prifes deux a deux , font en méme Raifon ; en Rai-
M2 fon
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fon égale, clles ferone proportionnelles ; Ce qu'il
falloit démounsrer.

PROPOSITION XXIIL
THEOREME XXIIL

Si trois Grandenrs d'wne part o € trois
d'une autre, prifes deux a deux en Pro-
portion troublée , font en méme Raifon:
en Raifon égale o elles feront proper-
tionnelles.

E fuppofe que les trois Gran- I 7
deurs A, B, C, d'une part, I I I [

““&lestroisD, E, F, d'autre ABC DEF

patt , {oient proportionnelles GHKILM

eu Proportion troublde ; c'eftd *

dire que A foitd B, commeE l

etaF; & que Bfoitd C, com-

S
meDeftaE. Cela érant, jedis
qu'en Raifon égale , il y aura |
mdéme Raifonde A2 C, quede .
DaF. Pour leprouver,

- Prenez a difcrezion G &I,
dquimulipiecsde A& de D ; & K& M, dquimulti-
plesde C & de F. Puis prenez H autant mulriplede
B, queGi'eltds A; & Lautant multiplede E, que
Mlettde F. Cclapold:

Fuifoue G & H font dqrimultiples de A &deB,
ils'enfuiz (parlaxg. Prop. ) queGferad H,com-
meAcftaB.OrActal, commeEecftaF. Do
Gileraa H, commeEcft A F. Mais puifque L&M
fonr dquimultiples deE & de F, EeftaF, com-

me

4
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meLeftda M, PartantGleraa H, commeLeft 2
M. D'ailleurs, puifqueBetaC, comme Deftd
E, & que H & I ont éié prifes dquimultiples dela
premicre & de la troifiéme de ces quatre Grandeurs,
&que K & L ont éeé prifes équimultiples de la fe-
conde & de la quatriéme: 1] s'enfme {par la 4.
Prop.) que H eft 2 K, comme I cfta L. Sibien
que nous avons d’une part trois Grandeurs G, H,
K, & d’autre part trois autres Grandeurs I, L, M,
lefquelles prifes deux a4 deux en Proportion trou-
blée, fonr proportionncllés. Partant (par la 21,
Prop.) fi Geft plus grande que K , I fera plus gran-
deque M; fi G cft égalea K, IferadgaleaM;
ouenfin, {i G eft moindreque K, 1 f{eramoindre
que M. Mzis G & I fonr les Equimultiplesde la
premiere & de la troificme des quacre Grandeurs
Qu'ils'agie de prouver étre proportionnelles 3 & K
&M font auffi les Equimultiples de la feconde & de
l2 quatriéme. Donc (par le 2. Ax.) ces quatre
G’randcurs font proportionnclles ; Ce qu'il falioit
démontrer.

b

- (‘/."t)
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PROPOSITION XXIV,
THEOREME XX1IV.

Si la premiere Grandeur ef & la feconde,
comme la troificme eft 4 la quatriéme;
€~ la cinquidme 4 la [iconde, comme
la fixiéme 4 la quatriéme: la compofée
de la premiere ¢ de la cinguicme [era
4 la feconde, comme la compofie de la
troifiéme < dela fixiéme fera 4 laqua-
trieme.

deur AB foit 4. la feconde C,
commelatroifiécme DEcftdla 4R g
quatriéme ¥ ; & que la cinqui¢me [ [

Efuppole que la premiere Gran- G 4
f

BG foit encore 4 la feconde C, com-
mela lﬁxie‘mc EH c{; ila qllxattiémc
F. Cela érant, je dis que la Gran-
deur AG, compjofc'c d: la premiere A C DF
& dela cinquiéme , eft dlafeconde C, comme s
Grandeur DH, compofée delatroifiéme & dela
fixi¢re , eftd la quatriéme F. Pour leprouver, :
Puifque BG cft 4 C, comme EH eft 3F ; en

Raifoninverfe,Ceft 3BG, comme F eft a EH.
Maintenant , ABeftdC, commeDEeftaF, pa
fuppofition; C eft 3 BG, comme F eft i EH,
comme il vient d'étie prouvé. Done ( par la22.
Prop. ) en Raifon gale, ABeft  BG, comme DE
cft 3 EH. Deplus, en compofant , AG efta BG,
comme DHeftaEH; BGeftdaC, comme E‘Hl'f&

: arn
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iF , par fuppofition. Partant, en Raifon égale, AG
tiC, commeDHeftd F; Ce quil falloit dé-
montrer.

PROPOSITION XXV.
"THEOREME XXV.

Si quatre Grandeurs [ont proportionnelles,
la plus grande & la plus petite prifes
enfemble y font plus grandes que les deux
autres prifes auffi enfemble.

meEcitd F; & que AB foir la ] D
plus gramde, & par confequent

]E fuppofe que ABfoitaCD,com- B
¥ la plus petite. Cela étant, je dis G HI I

?uc les Grandeurs AB & F prifes en-
emble, font plus grandes que CD &
E prifes anfli enfemble. Pour le prou- ACEF
ver, -
" Retranchez de AB la partie AG égale aE ; & de
CDlapartie CH égalea F. Cela pof¢: .
Laioute ABferazla toute €D, comme la re-
tranchée AG cft 4 fa retranchée CH. Done (par
la1g. Prop.) lerefte GBleraau reffe HD; com-
me fa roure eft & latoute. Or a toute AB eft fopt
pofee plus grande que CD, Partant le refte GB.
fera dufli plus’ grand que lé refte HD. Si donc
anx deux Gran§curs éoales AG & E , on zjol-
te les Grandeurs ¢gales F &€ H: #l senftivra que
ke Tout compof de AG & de F, fera égalau Tout
tompof¢ de -E-& de CH. Que fi maintenant on
ajolize 4 ces deu Touts des Grandeurs inégates, fca-
voir GB d'uncOeé, & H ) de l'autre: 1l s'enfui-
vt : M 4 vIa.
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vra que le Tout compofé de AB & de F , feraplus
rand que le Tout compofé de CD & de E; Ce qu'il

?alloit gémontrcr.

-PROPOSITION XXV1
THEOREME XXVIL

Si la premiere Grandeuwr a plus grande
" Raifon & la feconde, que la troificme 4
.. da quatricme: en Raifon inverfe, tout
au contraire, la [econde anra moindre
. \ - . 3 : .2
Raifon 4 la premierey que la quatrieme
& la troificime.

Raifonde AiB, quedeCaD. ‘
Cela étanie, jedisqu'en Raifon
inverfe, tout aucontraire, la Rai- 1
fon de B 3 Acltmoindrequeccllede | I 4
D aC. Pourleprouver, " ABECD
Suppofons qu'il y ait méme Rai- ‘ ;
fondeEaB, quedeCa D. Celapofi:
Puifqu'ily a plusgrandc Raifon de A 3 B, que
de C i D, par fuppofition: ilya donc aufii plus
grandeRaifonde AaB, quede E4 B par coifes
quent A cft plus grande que E,i par la 10. Prop,
Dot if fuit que la Raifon de B a A eft meindre que
cellede BAE, parla§, Prop. Mais puifaue par b
fuppofiion Eet 4B ; comme Ceftd D: en Ra-
foninverfe, Beft AE , comme D i C, Donc la Rai-
fonde B 4 A eft aufli moindre quecelle de D i €4
Cequ'il falloit démontrer. . L

]E fuppofe qu'ily ait plus grande

PRO
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PROPOSITION XXVIL
THEOREME XXVIL

Si la premiere Grandeur a plus grande
Raifon & la feconde, que la troifiéme a
la guatricme: en Raifon alterney la
premiere aura auffi plus grande Raifon
# la troifiéme , que la [cconde 4 laqua~
triéme.

E fuppofe qu'ily ait plus grande
RaiPon dgA 3\)1,3 » qgc dcgéi D.
Cela étant, jedis qu'en Raifon
alrerne il yaauffi plus grande Rai- T
fon deA3C, quedeBaD. Pour I |
le prouver,

Suppofons qu'il yait méme Rai- ABECD
fondeEaB, quedeCaD. Celapofé:

Puifqu’il y 2 plus grande Raifonde Ad B, quede
CiD, parfuppofition: il yadoncauffiplusgran-
de Raifon de A 3B, quedeEAB. Et par confe~
quent A eft plus grande que E, parlato. Prop.
Dou il fuit qu'il y a plusgrande Raifonde A & C,
;]uc de E 4 C, par la8.Prop. Mais puifque parla

uppofition Eefta B, comme Ceft 3 D: en Raifon

alterne, Eefta C, commeBeftaD. Doncilya
auffi plus grande Raifon de A 4C, quedeBaD g
Cequ'il falloir démontrer,

M PR'o-j
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-PROPOSITION XXFIIL
THEOREME XXVIIL

Si la premicre Grandesr a plus grande
Raifon 4 la [econde , que la trosficme &
la quatrieme: en compofant 5 la com-
pofée de la premicre & de la [tconde
aura’ auffi plus grande Raifon 4 la fe-
conde, que la compofee de la troifieme
¢~ de la quatriéme n'aura a la qua-

trieme.
fuppofe qu'il y ittt ————t
JE lus orande Raifon A B C

remiere Gran- S
deur F{.'Baf.la feconde & D E F
BC, cue de la troifiéme DE 4 la quatriéme EF.
Cela érant, je dis qu'en compofant, il y a aufli
plos grarde Raifon de la toute AC4 BC, quede s
toute DF 4 EF. Pour le prouver,

Suppofons que ABfoita BC, comme GE eft d
EF. Celapol¢:

Puifqu'tl y aplus grande Raifonde AB & BC, qus
de DE'a EF, par {uppofition: il y 3 donc auff
plus grande Raifon deGEA EF, quede DE 4 EF;
& par confequent GE eft plus grande que DE. Mais
puique par la fuppofition AB eft 4 BC, comme
GE et 3E¥ : en compofant , AC eft 3 BC, comme
GFcftd EF. Mais puilque GF eft plus grande que
DF, ilyaplusgrande Raifon de GF a EF, que
de DF A EF, par a8, Prop. Donc # y a aufli plus

A - gran-
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grande Raifonde ACd BC, quede DF 4 EF; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXIX.
THEOREME XXIX

Si la compofée de la premiere ¢~ de la
Jeconde & plus grande Raifen & la e
conde, que la compofee de la troifiéme
e~ de la guatriéme n'a & la quarié-
me: en divifanty lapremiere aura anffi
plus grande Raifon a la [econde, que
la troifiéme & la quatriéme,

E f{uppofe ces quatre ¥— ey
J Gralffcurs, AB p;]cmic- AG - BC
1, BC feconde ; DE troi- 5"”"""""‘5‘"""{‘.
fiéme, EF quatriéme; &
qu'il y ait plus grande Raifon de Ja compofde de l2
premiere & de la feconde; fgavoir AC 4 4 lafeconde
BC, quedela compofde de La troifiéme & de la qua-
triéme, {cavoir DF , ah quatriéme EF. Geladrant »
je dis qu'endivifant, ilyaaufli plus grande Raifon
de ABa BC, quede DE 3 EF. Pour feprouver, -

Suppofons que GC{oit 3 BC , comme DF eft &
EF. Celapofe:

Puifquil y a plus grande Raifon de ACaBC,
quede DF3 EF, parfuppofition ; ilya donc aufh
plus grande Raifon de AC A BC, quede GCABC;
& par confequent AC eft plus grande que GC, par
la 10, Prop. Oflant denc de ces deux Grandetirs iné-
gales, BC, qui leur eft commune, le refle AB
fera plus grand quele refte GB. Etpar COllft‘qutnﬁ

Mg¢ :
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il y a plus grande Raifon de AB 4 BC que de GBa
BC, par la 8.Prop. Mais puifque par {uppofiticn
GC ¢t a2 BC, comme DFeft 2EF: endivifant,
GB eft 2 BC, comme DE eft 4 EF. Doncilya
aufli plusgrandcRaifonde AB3 BC, quedeDE
EF; Cequilfalloirdémontrer.

PROPOSITION XXX
THEOREME XXX

Si la compefée de la premi:;'e € dels
feconde a plus grande Rasfon a la fe
conde, que la compofée de la troifieme
© de la quatrieme nw'a 4 la_ quatrieme:
Par converfion de Raifon, towt au con-

" traire o la compofée de la premiere o
de la [econde aura moindre Raifon 4 ls
premiere, que la compoféc de la tro-
fiéme €& de la quatrieme n'aura 4 Ia

troifigme.

E fuppofc ces quatre e——= et
J Graxl’l?lcurs » AB pre- A B C
miere,, BCfeconde, DE '—_—"_E"'—i;
troifiéme , EF quatrié-
me ; &qu'il y ait plus grande Raifon de [a‘com-
pofie de la premiere & de la feconde, fgavor
AC, 4 la feconde BC, que delacompofée de 2
troifiéme & de la quati¢me , fcavoir DF, ila
quazriéme EF. Cela drant, je dis que par convetr
fion de Railon, AC aura moindre Raifond AB»

qu:




LIVRE CINQUIE'ME. 177

e DF n’aura 3 DE. Pour e prouver ,
Puifque par fuppoiition , il y a plus grande Rai-
fonde ACaBC, quede DF 2EF: endivifant, il
y 2 aufli plusgrande Raifonde ABaBC, que de
DE 4 EF, parla 29. Prop. Par confequent, en
Raifon inverfe, ilyamoindre Raifonde BC a AB,
quede EF a DE, parlaz26. Prop. Et partant, en
compofant , ilyaaufli moindre Raifon de AC 3
AB, quede DFADE; Cequ'ilfalloit démontrer.,

PROPOSITION XXXI
THEOREME XXXI

Sl y a trois Grandewrs d'un cité , ¢~
trois d'un autre , € qu'il y ait plus
grande Raifon de la premiere 4 la [e-
conde, € de la feconde 4 la troificme,
d’une party que de la premiere 4 la fe-
conde, ¢ dela [econde a la troifiéme,
de laure part: en Raifon égale, il y
aura auffi plus grande Raifon delapre-
miere a la troifieme d'une part, que de
la premiere 4 la stroifieme de Dautre
pare.
JE fuppofe d'une part trois Grandeurs , comme
A, B, C, & d'autre part trois autres Gran-
degrs, comme D, E,F; &qu'il yaicplus grande
Raifonde AdB, quede DAE; &deBa C, que
deEAF. Celaérant, jedisqu'en Raifon égale, il

Yaaufli plus grande Raifonde A2 C, quede D &
E. Pour le prouver, M7 Sup-
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Suppofons que G foit 4 C, comme E cft3F.
Celapofé: .

Puifqu'il y aplus grande Raifonde B 2 C , que de
E 4 F, par fappofition: il y a denc auffi plus grande
Raifon de B 4 C, quede G a C. Er par confequent B
eft plus grand- que G,parlao.Prop.
Donc (parla8. Prop.} il y a plus

raude Raifonde A3 G, quedeAd

. Mais par Ja ('uprof'rtion yilya
plusgrandc Raifon de A2 B, quede
DiE. Doncd plusforteraifomyilya !
plus grande Raifon de AiG, que D E
deDaE. _

Suppofons mzintenant que H foit
2 G, commeDefta E. Ilyaura
donc aufli plus grande Raifonde A &
G. quede Hd G; & par confe-
quent A eft plus grande que H, par
1a 10. Prop. D'od il fuit, qu'if Y a plus grande
Raifon de A A C, que de Ha C, parla 8. Prop.
Mais puilque par {uppofition, Deft 4 E , comme
HeftiG; &queEcftd F, commeG eftaC: e
Raifon égale, H ¢ft aC, commeDeftiF; par
la22.Prop. Dorcil yaaufli plus grande Raifon
de A aC, quede DaF; Cequ'il falloit démon-
trer, . :

Ik
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PROPOSITION XXXII
THEOREME XXXIL

S'il y a trois Grandeurs d'un cité y O
trois d'un autrey © qu'il 3 ais plus
grande Rasfon de la premiere 4 s fe-
conde 5 ©de la [cconde 4 latroifiime,
d'une part, que de la (zconde alatros-
Jiéme, © de la premicre a la [econde,
de Pautre part: en Raifon égaley il y

- aura du”' plus grande Raifon de la

premicre 4 la troifiime dune part, que

de la premicre 4 la trotficme de Lantre
part.

. YE fuppofc d’une part trois Gran-
deurs , comme A, B, C, &
d'autre part trois autres Gran-
curs, comme D, E, F; & quiil
" yai dplus grande R;ufon ch i B,
EaF; &chiC, quedeD AR
E Cela duant - jedisqu'en Raifon BE
égalc »_il y aauffi plus grande Raifon
deAaC, quccf D 4 F. Pour le
prouver, i
Suppofons que Gfoiti C, com-
meDeft 3 E Celapofé:
Puquu il yaplus g'andc Raifonde B iC,quede
DiE, par uppoﬁuon il yadoncauffi plus grande
Raifon
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Raifon de B 4 C, que de G4 C; & par confe-
quent B eft plus grande que G, par 1a 10. Prop.
Donc {par la 8. l’ro(f.) il y a plus grande Rai-
fonde A 32 G, quede A a'B. Mais par lafup-
pofition , il y'a plus grande Rai- ]
fon dcAiB, quedcEAF. Doncd T
plus forte raifon, ilya plus grande
Raifonde A3 G, quedeEaF. |

Suppofons maintenant que H foit |
4G, comme EcftiF. llyauradonc A
auffi plus grande Raifondc A 4 G, DE
quede Ha'G; & par confequent A
eft plus grande que H, par la 1o0.
Prop: Dou il fuit, quil y a plus

rande Raifonde A3 C, quede H
2C, parla 8. Prop. Mais puis que :
par fuppofitionDeftd E, comme Geft 3 C; &
queEeftaF, comme Heft #G: cnRaifon égale,
Heflt 2 C, comme Deft 4 F, par la 23.Prop.
Doncil y aaufliplus grande Raifonde A4 C, que
deDaF; Cequil fﬁloit démontrer.

i
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PROPOSITION XXX'III._.
THEOREME XXXIIL

Sil y a plus grande' Raifon du Tout an
Tout 5 que du retranché au vetranche :
ily aura aulli plus grande Raifon du
refle au refle,y que du Tout an Tous.

E fuppofe qu'il y + PSP ———-——
ait plus grande-A . po )
Raifon de la toate """‘—’—*—:’F““]')
AB 3 la toute CD,

quedelaretranchée AE 2 la retranchde CF. Cela
€ant, jedis qu'ilyaaufli plus grande Raifon du
reftc EB au refte FD, que de la route AB i la
toure CD, Pour le prouver, '

Puifqu’il y a plus grande Raifon de AB 4 CD,
quedc AE4 CF, par {uppolition: donc en Rai-
fonalerne , il y aauffi plus grande Raifon de AB i
AE, quede CD 4 CF, par la 27. Prop. Et par
converfion de Raifon, toutau contraire, il y a
moindre Raifonde ABd EB, quede CDAFD; par
la j0. Prop. Donc en Raifon alterne, il y a auffi
moindre Raifoude AB, aCD, quedeEBa FD;
ou pour parler cn d'autres termes , il y a plus gran-
deRaifon de EBAFD, c'cftddiredureite aurefte,
que de, AB 2 CD, c'cft & diredu Tourau Tour;
Ce quiil falloir démontrer.

t-
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PROPOSITION XXXIV.
THEOREME XXXIV.

S'il y a tant de Grandenrs que Uonvoudra -
“ dun coté y ¢ autant d'un autre 3 O

- qw'sl y air plus grande Raifon dela pre-
miere d'une part @ la premiere de I'an-
tre part o que de la [econde 4 la [econ-
de 5 ©* auffi plus grande Raifon de la

" fecondealafeconde, gue de la troificme
-4 la troifiime 4 € ainfi de [uite : La
compofée de toutes les Grandewrs d'un
cotéy anra plus grande Raifon alacom-
pofee de toutes les Grandeurs de Pantre,
que (lapremiere ésant retranchée de pant
e d'autre) lerefle anra anrcfte ; mais
elle auramoindre Raifon y que L premie-
re ala premiere; & plus grande Rai-
ﬁm s que la dcrmere 4 laderniere.
E fuppofe d une part ttois’ Grandcnrs, comme

A, B, C, & d’autre part trois autres Grar
deuts , comme D,

E, F; &quilyait D‘
plus rande Raifon —— Ei—
deAaD, quedeB — F—

aE; & cacore plus grande Raifon de BAE, ‘13‘
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deCa¥. Cela drant, jedisquelacompoféede A,
B.C, aplus grandeRaifon 2 la compofée de D, E,

Fsquelerefte B, C,naaurefte E, F; maisqu'el-
a moindre Raifon, que An'adD; & plus grande
Raifon, que Cn’ad F. Pour le prouver,

Puis qu'il y a plus grande Raifon de A3 D, que

deBAE, par fuppofition: doncen Raifonalrerne,
ilyaauffi plus grande Raifonde Ad B, quedeDa
E, par la 27. Prop. Et encompofant, ilyaaufli
lus grande Raifon de A, B, prifesenfemble, 3
» que de D, E, prifes enfemble, 4 E, parla
28.Prop. Etderechefen Raifonalterne, ilyaen-
core plus grande Raifon dela toute A, B, dlatoute
D,E, que de BAE. Et puis qu'ilyaplus grande
Raifon de la toute A, B, i la toute D,E, que dela re-
tranchée B d laretranchée E: il yapar confequent
auffi plus grande Raifon de la reftante A a la reftan-
teD, quede latoutc A, B,dla touteD,E, parla
Propofition précedente. Par la mémeraifon, ily
aauffi plus grande Raifonde Ba E , que delatoute
B,C, dlatoure E,F. Donc plus forteraifon, il ya
auffy Qlus grande Raifonde AA D, quede latoute
B,C,alaroutc E,F. ErenRaifonalternc, il yaplus,
grande Raifon de Ad latoute B,C, quedeDila
toute E, F. Etcencompofant, il y aauffi plus gran-
de Raifon de la toute A,B,C, au refte B,C, que de fa
toute D,E.F, au refte E,F, paria 28 Prop. Enfinen
Raifonalterne,, il y a plus grande Raifon de la toute
A,B,C, & la route D,E,F, que du refte B,C, au refte
E,F; Cequ'il falloit premicrement démontrer,

Ye dis enfecond lieu, qu'ily amoindreRaifon
delatoute A.B, C, i latoute D,E,F, quede AaD.
Pourle prouver,

‘Puis qu'il y aplus grande Raifon de Ja toute A, B,
C,alatoute D,E,F, que dela retranchée B,C,dla
retranchée E,F:par confequent,il y aauffi plus gran-
de Raifon de la reftante A 3 la reffante D, quedela
toyte A, B, C,dlatoute D, E, F, parla Prop. pré-

cedente;

-
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cedente; Ce qu'il )
falloit démontgr. A — D ’

Je disentroifid- C — E —
melieu, quilya ¥ Fr——
plus grande Raifon de latoute A, B, C, d[a toure
D,E,F,quede CaF. Pourleprouver,

Puis qu'il y a plus grandeRaitonde BAE, que
de CaF, parfuppofition: doncen Raifon alterne,
il y aaufh plus grande Raifon deBa G, quedeE
F, rarlaz7.Prop. Et en C0n‘1pofant » ilyaplug

rande Raifon’de Ja toute B, C,a C, que de Ja toute

F,a F, par Ja 28. Prop. Doncderechefen Raifon
alterne, ily aplus grande Raifon delatoute B, C,1
latoutcE,F, que deC a F. Mais ila été prouvé
qu'il y aplus grande Raifon de [ toute A, B, C, 1 fa
toute D,E,F, que de B,C, A E,F. Donc 4 plus forte
raifon, il y a plus grandc Raifondelatoute A,B,C,a
la toute D,E,F, quede C i F 5 Ce qu'il falloit enco-
re démontrer.

Que s'il y avoit quatre Grandeurs, ou plus, de
part & d'autre , on prouveroit aifément Ja méme
chof¢ en fuivant la méme voye.

ELE
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DEFINITIONS.

£ " ES Figures Semblables , font cel-
| j les qui ont les Angles égaux,
N/ ',/l/zbj chacun au fien asflfs Cotezalen~
ey B m.?’\\ tour des Argles ¢gayx , propor-
Y tionnaux.
s Ainfi, fuppof¢ que dans les
deux Triangles ABC, DEF, A
PAngle A foic égal d 'Angle D
D, FAnzle Bal'Angle E, &
YAngle Ca I'Ancle F; & d'ail -
lcu%, que AB foit a AC, com-
meDE A DF; que AC {uita :
CB, comme DF i FE; & B CE F
que AB foir 4 BC, comme DEclt 4 EF: cesdeux
Triangles feront femblables.
2. Les Figures Reciproques, font celles qui ont
les
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Ies Cotez alentour des Angles égaux , tellement
- proportionnaux,que le premier & le quatriéme ters
me de la Proportion fe trouvent dans I'une , & Ie
fecond & le troifiéme fe trouvent dans!'autre.
Ainfi, '
les Paralle-

K
N .
logrammes B C
ABCD, F_G
EFGH, fe-
ront des I o
cC B

- Figures Re- »
cipgroqucs, A DE HA
fi comme ABeRRAEF, ainfiFGelti BC. Demé-
me, les deux Triangles IKL, MNO, ferontdes
Figures Reciproques, ficommeIK eft 2 MN, ainf
MOeftalL. )

3. Une Ligne dioite eft dite éere divifée en
moyenne & extréme Raifon, quand la toute cftd
laplus grande partie, comme la plus grande partic
eftd la plus perite.

Ainft , 12 Ligne AB fera dite étre divifée en -

moycnne & extrdme Raifon, fi elle eft rellement
divifdeauPoin: C, quela route AB foit a la partie
AC, comme ACelt 3 CB,

4. Lahauteur d’unc Figure eft la Perpendiculai-
reurée du fommet fur la Baze, ‘

Ainfi , Ja hauteur du A E
Triangle ABC eft la Per- . ‘
pendiculaire AD, qui eft ]
tirée du fommet A fur la
Baze BC. De méme, la
hauvteur du Triangle EFG 13— =
cltla Pcrpendicnla?rc EH, BDC FaH
qui tombe du fommet E fur la Baze FG , prolon:

ée.
" Il eft important pour lafuite , de remarquer icfs
que fi deux Figures qui ont leurs Bazes dansune
- méme Ligne droite, & de méme parr, foncde
) meme
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mé&mehanteur, clles{oat entre mémes Paralleles.
Et que fi elles font entre mémes Paralleles, elles
fontde méme hauteur.

Je fuppole que  les D
Triangles ABC, DEF, qui A

ont leurs Bazes BC, EF, !
dans laméme Ligne droite
BH, & de meme parr, [

foient de meéme hautear; B G C E F H
c’eft's dire que les Lignes

AG, DH, qui font abaiflées des Points A & D
perpendiculairement fur BH, foient égales. Cela
€tant, je dis que ces Triangles ABC, DEF, font
entre mémes paralleles; c'eft 4 dire qu'en tirant
par les Points A & D la Ligne droite AD , cecte Li

gnceitparalleled la Ligne BH. '

Car puifquc les Lignes AG , DH, font perpen-

diculaires 3 BH, les Angles AGH & DHG font
" droits. Fr partant (par%a 28. du 1.) les Li%ncs
AG, DH, font paralleles. D'ailleurs elles font
fuppoldes égales; donc (parlazj.du 1.} les Li-
gnes dreites AD, GH, qui joignent lears extre-
-mitez, font paralleles; Ce qu'il falloit démon-
trer.

Je fuppofeenfecond licu, que les Lignes AD,
.BH, entrelelquelles font les deux Triangles ABC,
DEF, fontparalleles. Cela érant. je dis que les
deuv Lignes AG, DH, qui marquent la hauteur
de ces sfeux Triangles, font égales entrelles.

Car puifque les Lignes AG, DH , fontperpen-
diculairesa BH , elles font paralleles. Dailleurs,
les Ligres AD, GH, font fuppoices patalieles :
ainfi la Figure AGHD eft un Parallelegramme ; &
parla 34.du 1.les Ctezoppofez AG , DH , font
égaux; Ce qu'il falloitdémontrer. . .

§- Un Parallelogramme cft dizétre appliqué a
une Ligne droite, quandila pon: Daze, ou pour
lundefesCotez, cetre Ligne droiie PmPo{éc}\i ;

; nli
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Ainfi Ic Parallelogramme AD, quia pour Baze
laLigne droite propofée AC , eft dit étre appliqud
aceree Ligne, o

6. Un Parailelogramme difasllant , eft unPa-
rallelogramme , dontla Baze eft p!uspcu’re que la
" Ligue propofe, fur laquelle il eft dit étre appli-

ug.

Ainfi, le Parallelogramme AD, F
et un Parallclogrfmme difail- 5 D
lant ; A caule que faBaze ACeft
plus petite que la Ligne propofde.
AB, alaquelleilelt dic éure ap- A" CB
pliqud , du refte CB.

7. Ledéfaut d’un Parallelogramme défaillant,
‘eft unParallelogramme qui apour Baze le refte de
Ia Ligne propofée , & quiavecleddfaillane faic un
‘Pﬂl’?ﬂ!e]cgrnmmﬁ total.

Ainfi, dans cctte Figure, le Parallelogramme
CF cft le défaut du Parallelogramme AD 5 a caufe
qu'il a pour Baze le refte CB, & qu'il compole
avec AD le Parallelogrammetotal AF.

8. Un Parallclogramme excedar?, eft un Pa-
-rallelogrammerotal, dontla Bazeeft plus grande
qll}c l2 Ligne propofée s & laquelleil eft dit étre ap-

que.

d ?\inﬁ, le Paralielogramme AF cft an Parallelo-
gramme excedant ; a caufc que fa Baze AD eft
plus grande que la Ligne propofée AC, & laquelle
ileft ditéereapplique’, dela partie CB.

9. L’excezd’un Parallclogramme excedant, oft
un Paraliclogramme qui a pour Bazela partie dont
il excede, & qui dunt retranchdé du Pasaliclo-
grammetotal , le refleeft un Parellelogramme ju-
Atementappliqué & la Ligne propofce. .

Ainfi, le Parallciogramme CF eft cét excez; 4
caufe qu'il 2 pour Baze la partie excedante CB, &
qu'étant rerranché du Pasalledogramme total AT,
il refte le Parallclogramme AD, qui eft jufl-

) ment
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ment appliqué 4 la Ligne propofce AC.

10. Un Se&eur de Cercle,
eft unc Figure comprife de deux A
demi - Diametres qui font un ;
Angleau Centre,- & d’une par-
tie de la Circonference,

Ainfi , la Figure ABC cft
un Secteur de Cercle, parce B Cc
qu’clle eft comprife des dewx demi-Diametres AB,
AC, quiferment!’Angle A au Cenue, & d'une
partic dela Circonference, BC. -~ .

PROPOSITION I
THEOREME I

Les Triangles ¢ le.f Parallelogrammes

de méme hautenry [int entr’eux en msé-
me Raifon que lewrs Bazes,

E fuppofe 1° que les
J deux Triangles ABC, EA F
ACD, foient de méme /‘\\
hauteur. Cela éuant, je

dis que comme la Baze
BC, eft d la BazeCD,

ainfi le Triangle ABCeft
au Tgangle ACD. Pour HGBC D I
le prouver,

Prolongez la Ligne BD, qui eft compofée des
deux Bazes, indefiniment vers H, & versI, Puis
ayant pris d'une part pluficurs parties égales a BC ,
comme BG, GH; & d'aatre pare plufieurs partics
¢gales iCD, ouune feulement , comme DI'; me-
ncz les Lignes droites AG, AH, AL Celapofé:

Puifque les Triangles ABC, ABG, AGH,

Tome I, N {ont
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font {ur Bazes égales, {gavoir CB, BG, GH, &
cntre mémes Paralleles, commeilaété prouvé a- -
devant , ils font égaux entr’eux, parla 38. du 1.
Et par confequent , autant de fois que la Ligne HC
contient la Ligne BC, autant de fois le Triangle
ACH contient le Trian%{le ABC. Ertainfila Ligne
HC, &le Triangle ACH , font équimultiples de
la premierc & de [a troifiéme des quatre Grandeurs
que je dis ¢tre propor- FA F
tonnelles. De meme,
puifque  les Triangles
ACD, ADI, font fur
Bazes égales , fgavoir
CD, DI, &entre-mé-
més Paralleles, ils font :
auffi égaux entr’eux. Et HGBC D I
par confequent , autant de fois que la Ligne CI con-
_tient CD, autant de fois leTriangle ACI contient
Ie Triangle ACD. Ecainfi la Ligne CI , & le Trian-
gle ACY, font éqhimultiples de la feconde & de Ia
quatri¢me des quatre Grandeurs que je dis étre pro-
portionnclles. OrfilaLigne HC eft égalcd CI, le
Triangle ACH eft égal “au Triangle ACI , par
laj8.dar; &filaLigne HCeft p?us grande que.
CI, le Triangle ACH eft plus grand que le Trian-
%lc ACI; & filaLigne HC eft plus perire que Cl,
e Triaigle ACH eft aufli plus petir que le Trian-
gle ACIL. Drou il fuit (par le 2. Axiome du s.]
Euc comme la premiere Grandeur BC cft-a la fecon-
e CD, ainfi la troifiéme ABC eft d [a quatriéme
ACD; Cequ'ilfalloitdemontrer. )
Je fuppofe en fecond lieu, que les Parallelo-
grammes AELC ;, & ACDF, foi1ént de méme hau-
tear. Celacrant, je dis que comme la Baze BCeft
4 la Baze CD, ainfi le Parallelogramme AFEC
eft au Parallelogramme ACDE. Pour le proaver,
Par ce qui vient d'étre démoneré , la Baze BC eft
4 la Baze CD, comme le Triangle ABC eft au
: Trian-
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Triangle ACD. Mais ces Trian%les font les moi-
tiez de ces Parallelogrammes, parla 41. du 1. Donc
le Triangle ABC cﬂ;g au Triangle ACD, comme le
Parallelogramme AEBC eft au Parallelogramme
- ACDF, parlars.Prop.du . Etpartant, comme
. 1a Baze BC eft a la Baze CD, ainfi le Parallelo-
- gramme AEBC eft au Parallelogramme ACDF ;
~ Cequ'il falloit démontrer. .

PROPOSITION II
THEOREME IL

Si une Ligne droite mence dans un Trian-
eff parallele a Pun de fes Cotez o &
coupe les denx autres o elle les coupera
proportionnellement : ¢ fi elle conpe
deux de [es Cotez proportionnellement ,
elle (era parallele an troifieme.

E fuppofe 1°. que dans le A
Triangle ABC, la Ligne
“ droite DE foit menée paral-
lele au COté BC, & qu’ellg cou-
pe les deux autres’ CoreMAB, B
AC. Celaérant, je dis queces
deux Cotez font coupez propor-

tionnellement ; c’e adire, ‘guc B c
comme AD efta DB, ainfi AE eft3 EC. Pourle
- prouver , .

Menez les Lignesdroites BE, DC. Cela pof¥ :
Puifque les Triangles DBE, DCE, font {ur une
méme Baze, a fcavoir DE, & entre mémes Pa-
ralleles BC, DE: ils font égaux entr'eux, parla
37.du 1.- Dailleurs, puifque les Triangles ADE,
N 2 BDE,
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BDE, font de méme hauteur: il s’enfuir (parla
Propofition précedente ) que la Baze AD d{ﬁ ila
Baze DB, comme le Triangle ADE eft au Trian-
glc BDE, ou i fonggal CED. Mais les Triangles
ADE, CED, ¢want de méme hauteur , il s’enfuit
aufli que le Triangle ADE eft au Triangle CED,
comme la Baze AE cftdlaBaze EC. Partant (par
la11.Prop.dus.) ADefta DB, comme AE eftd
EC; Cequ'il falloit démontrer.
Je fuppofe en fecond lieu, que A
la Ligne DE coupe detelie forte
lesdeux Cbrez AB, AC, que
AD foiti DB, comme AE cft
A EC. Celaétant, je disquela D E
Ligne DE eft parallele 2 BC.
Dour le prouver, ‘ C
Puifque les Triangles ADE, B
BDE, font de méme hauteur : ils font entr’eux
comme leurs Bazes , par la 1. Prop. Donc le Trian-
le ADE eft au Triaugle BDE, comme ADeftd
B. Mais , par la fuppoficion , AD eft 4 DB, com-
me AE cft a EC. Donc le Triangle ADE eftan
Triangle BDE , comme AE cftd EC. D'ailleurs,
i)‘ui['quc les Triangles ADE , CED, font de méme
auteur : laBaze AE eft 4 la Baze EC, commele
Triangle ADE eft au Triangle CED. Partant le
Triang!c ADE eft au Triangle BDE , comme Ie
méme Triangle ADE ofmT riangle CED. D'ou il
{uit { par la 9. Prop.du s, ) que les Triangles BDE,
& CED, font'gaux, Mais ils font fur une méme
Baze, 4 {gavoir DE. Donc  parla 39.du 1.) lesLi-
Fncs DE, BC, entre lefqueliesils font , font paral-
eles ; Cequ'il falloit démontrer.,

COROLLAIRE.

De ce que AD cfta DB, comme AEet3EC,
il s’enfuit en Raifon inverfe, que DB cftaDA,
. comme
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comme EC eft 4 EA. Et enRaifonalterne, que

- DBeft a EC, commeDAefltiEA. Ecen compo-
fant, que ABeft 4 AD, comme AC efta AE.

- PROPOSITION 111

THEOREME IIL

Siun Angle d'un Triangle eff coupéendens

- également par une Ligne droite qui coy-
pe auffi la Baze 5 elle la coupera pro-
portionnellement aux denx autres Cs-
tez : @~ fi elle coupe la Baze propor-
tioellement aux deux autres Cotez
elle diviferal Angle en deux également,

/

7 E {uppofe 1°. que I'An-
, j ol BAC,, du Triangle E
' ABC , foit coupé en
deux également par la Li-
En%droitc AD, gui coupe
aze BC aun Point D.
Cela étant, je dis qu'elle B D C
la coupe proportionnellement aux deux aatres C5-
tez; c’eft a dire, que BD eft aDC, commeBAeft
a AC. Pour le prouver,

Prolongez la Ligne BAversE , & menezparle

Point C ja Ligne CE parallcle d AD. Cela pof¢:
Puifque les Lignes AD, EC, font paralleles, &
juc la Ligne AC rombe deffus: I'Angle ACEeft
‘zal 4 fon oppof€ alternativement DAC; par la 2.
du 1. Dec méme, puifque les Lignes AD, EC,
{ong parall eles , & que la Ligne BAE tombe defius :
N 3 I’'An-
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I' Angle interieur AECeft égal 4 fon oppofé exte-
ricur BAD,par la 29.du 1. Mais,par lafuppofition,
les deux AnglesBAD, DAC, font égaux. Donc
les deux Angles ACE , AEC, font égaux entr'eur.
Do il fuit { par la 6. du1.) que les deux Cérez
AE, AC, qui les folricnnent , font aufli égaux
entr’eux. Drailleurs, puifs T
que la Ligne AD, quielt
menée dans le Tnangle
BEC, cft paralleleau Coté
%C : il s'enfuit ( par la -

rop. précedente ) que
congchBD eftaDC ,(liu- B b cC
i BAcfta AE, oui AC, fon égale; Ce qu'il fal-
loit premicrement démontrer,

Je fuppofe en fecond licu, que la Ligne AD,
qui coupe I’ Angle BAC , coupe la Baze BC propor-
uonncllement aux deux autres Cotez ; c’'dpadire,

uc BD eft 3 DC, comme BAeft 4 AC. Cela
étant, jedisquel’Angle BAC eft coupé en deux
€galement. Pour le prouver, '

Puifque dans le Triangle BEC, la Ligne ADcft
mende parallele au Coté EC : BAeftd AE, comme
BDeftaDC, parlaProp. précedente. Mais, par
la (uppofition, BD eft'd DC, comme BA cftd
AC, Partant BAefta AE, comme BA efta AC,
parla 1. Prop. du 5. Do il fuit (par la 9. Prop.
du s.) que les Lignes AE, AC, font égales. Expar
confequent ( parlas. Prop.du 1. ) les Angles ACE
& AEC font égaux entr'eux. Or puifque les Lignes
AD, EC, font paralleles , & que la Ligne AC
tombe deflus: I'Angle DAC eft égal & fonalterne
ACE, parla29.Prop.du 1. Deméme, puifque
les Lignes AD, EC, font paralleles, & que la Li-
goe BAE tombe deflus : 1'Angle exterieur BAD cft
e’{;al i fon oppolé intericur AEC. Mais les deux An-
gles ACE, AEC, font égaux entt’cux, comme il

a été prouvé, Doncles deux Angles BAD, DA{C )
R : ont
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~ fontaufli egaux entr’eux; Ce qu'il falloiedémon-
ter.

" PROPOSITION IV,
THEOREME IV.

Les Triangles équiangles ont les Cotez alen-
tour de.r_A ngles ganx s proportionnanx.

JE {uppofe queles Triangles F
. ABC , & DCE , f{otent
© équiangles; ceftd dire, que
. PAngle ACB foitégal d I'An-
 gle DEC; que I'Angle CBA
' foit égal 4 I'Angle ECD; &
" que I'Angle BAC foit é3ald
" I'Angle CDE. Celacrant, je dis queles Cotezde
" ces Triangles qui font autour des Angles épanx,
. font proportiennaux ;c'efta dire, que DEeft aEC,
* comme AC cft 4CB; queECefta CD, comme
© CBeltaBA; &queCDelta DE, commeBA et
3 AC. Pour le prouver,
Difpofez ces deux Triangles ABC, DCE, en
rte que les deux Lignes BC, CE, (e rencontrent
" dire&ement. Puis coutinuez les CotezED, BA,
*oversF. Celapold: :
, Puilque, par la fuppoficion, I'Angle DEC eft
¢gal a | Angle ACB, les deux Angles B E font
¢gaux aux deux Angles B & ACB. Or ceux-ci en-
{emble valent moins que deux droits , parla17.du
I. Done les deux Angles B & E enfemble valent
aufli moins que deux droirs. Et parrant lesdeux
Ligunes ED, BA, crant prolengées vers F, feren-
contreront.  Diailleurs’, puifque la Ligne droite
BCE tombe fur les deux Ligues droites EF, CA,
. N 4 &

B C E
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& que I' Angle exterieur ACB eft ¢gal 4 fon oppolc
inrericur E, pat {uppofition: cesdenx LignesEF,
CA, font paralleles, par la28.du 1. Deméme,
puifquela Ligne droite BCE tombe fur les deuxLi
gnes droites CD, BF , & que I'Angle exterier
DCE eft égal i fon oppof€ interieur B, parfuppo-
fition : ces deux Lignes CD, BF, fontaufh pazdl-
leles. Et par confequent Ja

Figure ACDF eft un Paralle- F
logramme, D’ou il {uit que
DF cft égale 3 CA, & CD
égale 4 AF, par laggq.dur.
Maintenant,” puifque CDeft 3
fara.llelciBF, ils’enfuit { par b c

. Ja 2. Prop.) que comme ED eft 4 DF, oud(i

fonégale, ainfi ECeft 4 CB. Eten Raifon altem
comme ED eft 3 EC, ainfi CA eftd CB. Demém
puifque CAeft parallele d EF , il s'enfuit  parlis
Prop.) que comme EC cft 3 CB, ainfiFA, o
CD fon égale, eft 3 BA. Eten Raifon alterne, com
meECelt aCD, ainfi CB cft 4 BA. Nous avon
donc d'une part trois Grandeurs DE, EC, €Dy
& d'autre part troisautres Grandeurs AC , CB, B4
Jefquelles prifes deux 3 deux font proportionacls.
Partant en Raifon ¢gale, comme la premiereD

eft aladerniere DC, ainfi la premiere AC eftib
derniere AB. Et ainfi dans les Triang]es équia-
glcs , les Cotez qui {ontalentour des Angles cqaur
foat proportionnaux ; Ce qu'il fallozt démontrel.

I. COROLL AIRE

1t fuit de la, que les Triangles dquiangleslos
femblables. ° q g

.1I. CorROLLAIRTE

1 fuit encore de 14, que fi on méne dans un Tm'l’
g ¢

o |

H

L
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gleune Ligne droite paralieled 'undes Cétez, clle
recranchera un Triangle femblable au total,

Ainfi, fi dans le Triangle ABC,
onméne la Ligne DE paralleled A
BC, le Triangle ADE ferafem- \
blable au total ABC. Car {parla
29.dur.) I'Angle ADE eftégal D ®
il'Angle B; & I'Angle AEDeft
¢zl A "Angle C; & I'Angle A B C
el commun d ces deux Triangles : doncils font
¢quiangles , & par confequent femblables.

PROPOSITION.V.
 THEOREME V.

Les Triangies qus ont leurs Cotez proper=
tionnanx o [ont équiangles.

JE fuppofe que dans A

les Triangles ABC, »
DEF, AB foitd BC, D
comme DE eftiEF; /\
que BC foit 4 CA, E\/F
G

comme EF et aFD; B C

& enfin que AB foit 2

AC, commeDEeft 2 ‘

DF. Cela ¢rant, je dis que ces deux Triangles ABC,.
DEF, fontéquiangles. Pourle prouver,

Faites au Point EI'Angle FEG c'§al il’AngleB ,
& au Point F I'Angle EFG dgala'Angle C. Cela
ctant, I'Angle G (era égal a1'Angle A, parla 2.
du 1. & les deux Triangles ABC, & EFG, feront
¢quiangles, Celapofé: i

Puif{que ces deux Triangles font ¢quiangles: par
13 Propafition précedente, EF eft & EG, comme

" N g BC
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BCefta BA. Mais BC et i BA, comme EF eft 3
ED, par fuppofition. Partant (par la 11, Prop.
dug.) EF cft 4 EG, comme EFeftaED. Etpar
confequent les Lignes EG, _ED, font égales, par
la 9. Prop.du 5. De méme, EFeft aFG,comme
BCefti CA. Mais BCeftd CA, comme EFeftd
FD, Partant EF cftd A

FG, commeEF eftd o

FD. Et par confequent D

Ies Lignes FG, FD, /\

font dgales, parlag. E \/ F
i C

Prop. du §. Mainte- B

nam , Ppuis quaux

Triangles EFD, EFG, G

les deux CotezEF, ED, font dgaux aux deux C-
1z EF, EG, chacunaufien, &laBaze FD égaled
la Baze FG: le Triangle EFD eft en tout égal au
Triangle EFG, par la 8. Prop.du 1. Mais le Trian-
gle EFG eft c’quianFIc au Triangle ABC, par la
- conftruction. Donc le Triangle EFD eft auffi ¢qui-

angle au Triangle ABC; Ce qu'il falloit démon-~
trer. '

PAYA

PA‘YOt
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"PROPOSITION VI
THEOREME VI

S: deux Triangles ont un Angle égal dun
© Angle, & les Cotez dalentonr pre-
. portionnaux . sls [eront équiangles.

]E fuppofe que dans

A
les deux Triangles
A}SC , DEF,I'An- \ D
le B foit épal & 1’An-
glc DEF, %c quecom- & 2 E /\>F

meBCeftiBA, ainfi

EF foit 2 ED. Cela L

drant, je dis que le G
Triangle ABC eft dquiangle an Triangle DEF.
Pour le prouver,

Faites I’ Angle FEG égalal'Angle B, & I'Angle
EFGdgalal Angle €. Celadtant, I'Angle G fera
égalalAngle A, parla 32 Prop. du1.& les deux
Tr{i‘gnglcs ABC, E¥G, feront équiangles. Cela

ofé :

-Puifque ccs deux Triangles font équiangles: EF
oft A EG, commeBCelt 2 BA, parla4.Prop. Of
BCeftiBA, commeEF <ft 4 ED, par fuppofi-
rion. DoncEFelt iEG, commeEFcefta ED. Et
partane (parfag. Prop. du 4.} les Corez ED &
EG font ¢gaux. Maintenant , aux Triangles EFD,
EFG, les deux Coez EF, ED, font (gaux aux
deux Corez EF,EG, chacun au fien; & I’ Angle FED
€galga I'Angle FEG, puifqu'ils fonc tous-deux
ésaux 4 I'Angle B. Rartant (par la 4. du1.) le
Triangle EFD cit égal en toutr au Trianglk E¥G.
Mais le Tii:ngle EFG cft équiangle ay Trianile

. Ne . ABC,
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ABC, par la conftru&tion. Donc le Triangle
EFD eft aufli équiangle au Triangle ABC; Ce
qu il falloit démontrer. ;

PROPOSITION VIl
THEOREME VI

Si deux Triangles ont un Angle égal &
un Angley € les Catez. qus font alen-
tour d'un autre Angle , proportiennanx,
ke troifieme Angle de l'un érant de me-
me efpece que celui de Pautre: ces dews
Triangles [eront équiangles.

]’ E fuppofe que dans A

les deux Triangles .

ABC, DEF,I'An- D -
gle A foit égal 4 I'An-
gleD; quele Coté AB G
foitau Coté BC, com- -
mele Coté DE eft au B CE P
Coté EF 5 & deplus, que I'Angle C foit de méme
elpece quel’Angle F, ceft 4 dire, quefil’AngleF
eft dgont , obtus, ou aigu, comme ici , I'AngleC
le foitaufli. Celaétant,je dis que le Triangle ABC
eft dquiangle au Triangle DEF. Et premicre-
ment, jedis quel’ Angle ABC cft égala I Angle E.
Pour le prouver, )

Si I'Angle ABC n’¢roit pas égal 3’ Angle E, il
s’enfuivroit que I'un feroit plus grand que Fautre;
fuppolous que ce foit ABC. Cela pafé :

, Retranchez de cét Angle, I'Angle ABG dgald
YAngleE, paclazj. du. Et puilfue I'Angle ?}
. ¢
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eftégal i’ Angle D, par fuppo'ition : letroifi‘me
BGA fera égal au troifiéme F, & ainfi les dewx
Triangles ABG & DEF feront dquiangles. Deforte
que fi ['Angle F eftaigu, commeici, I'Angle BGA
fera aufli aigu, & par confequent fon Comple-
ment 4 deux droits BGC fera obtus. D’ailleurs,
puifque les deux Triangles ABG & DEF font
dquiangles : le Coté ABfcrad BG, comme DE eft
iEF, parla 4 Prop. MaisDE eft 3 EF, comme
ABcfta BC, parfuppofition. Donc ABeftd BG,
comme AB eft a BC. D'ou il fuit (parlag. Prop.
dus.) queles deux CotezBG, BC, font dgaux;.
& (par la 5. Prop. du 1.) que I'Angle BGCeft
¢galaI’Angle C. MaisI'Angle C a éié {uppof¥ ai-

u: donc I'Angle BGC fera aufli aigu. Mais cét

ngle BGC a déja €té prouvé obtus : & ainfil’An-
gle BGC feroit enfemble obtus & aigu ; ce qui eft
impoffible. 11 eftdoncimpoffible queles Angles C
& F érantaigus, I'Angle ABC foitplus grand que
lAngle E. .

Que fiI'on ¢fit fuppof€ au commencement, que
ks Angles C& F cu&”cnt été obtus: onauroit prou-
véde méme, quel' Angle BGA auroit €ié obtas 3 &
par confequent que fon Complement 4 deux droits
BGCauroit été aign. Puaismontrant que ¢t An-
gle BGC feroitaufli égal 4 I'Angle obtus C, il fes
roitarrivé que I Angle BGC auroit dii érre aigu &
ebtus tout enfemble’; ce qui eft impoflible. Sibien
El’il eft abfolument im{;ofﬁblc que I'Angle. ABC

it plus grand que I'Angle E. Ercommel'on peut
prouver de méme , quel’Angle Ene fqauroit étre
plus grand que I'Angle ABC, il s’enfuit que ces

cux Angles {font égaux. MaisI'Angle Aelt €gal &
I'Angle D, par fuppofirion. Par confequent les
deux Angles C & F font aufli égaux , parla 32. du
1. Cequ'il falloit démontrer.

N 7 2R O-
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PROPOSITION VIIL

THEOREME VIIL

Si de I' Angle droit d'un Triangle Retan-
gle on abaiffe une Perpendiculasre [urla
Baze, -elle le diviféra en deux autres
Trianglesy qui feront [emblables en-
trleux, € au total.

E fuppofe que le Triangle A
J ABC foit Reétangle, &

que de ! Angle droit BAC on

abaifle 1a Ligne droite AD

perpendiculaire a la Baze BC, D ¢
Cela ¢tant, je dis premiere-

ment que les deux Triangles ABD, ADC;, daus
lefquels le Triangle ABC eft divifé , lui font fem-
blables. Pous le prouver,

. AuTrian%le ABD, I'Augle BDA eft dooit, &
égal iI'Angle BAC. Deplus, I'Angle B et com-
mun aux deux Triangles ABD & ABC. Par con-
{equent le troifiéme BAD eft égal au troifiéme
BCA. Etainfi ces deux Triangles foatr équiangles
& femblables , parla 4. Prop. & par la 1. Défini-
tion. .

De méme, au Triangle ADC, I'Angle ADC
¢eft droit, & égal 4 I'Angle BAC. Deplus, I’ An-
gle C cft commun aux deux Triangles ADC &
ABC. Etparconfequent le rroifiéme DAC eft egal
au troifiéme CBA. Etainfices deux Triangles font
¢quiangles & femblables; Ce qu'il falloit démon-
trer, k

Je
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Ye dis en fecond lieu, que les deux Triangles
ABD, & ADC, font femblables entr’eux. Pour
le prouver , .

L’'Angle ADB eft égal i I'Angle ADC, ¢érant
droits, parlaconftruction. L'Angle ABD a été

rouvé ¢gal 4 I'Angle DAC, & I'Angle BAD i
*Angle ACD. Erpartant, cesdeux Triangles font
équiangles & femblables ; Cequ'il falloit démon-
trer.
A} . .
COROLLAIRE.

11 fuit de cette Propofition , que fi del'Angle
droitd’un Triangle Rectangle on abaiffe une Per-
pendiculaire fur 1a Baze, .clle fera moyenne pro~
portionnelle enrre les deux parties de la Bazej
c’eft d direque comme une des parties de la Baze fe-
ra a cetee Perpendiculaire , ainfi cette Pérpendicu-
laire fera 4 l'awre partie. Car puifque les deux
Triangles ADB, ADC, fontf{emblables: les Co-
tez alentour de leurs Angles droits doivent éure

proportionnaux, par la ¢.Prop. Etpartant, com~
meBDeft iDA, ainfiDAefta DC. g

PROPOSITION 1X.
PROBLEME L ’

Une Ligne droite étant donnéey en res
trancher une partic demandée. -

E fuppofe quela Ligne droite AB foit donnée,.
& je propofe d'en retrancher undpartie deman-

dée, comme par exemplela cinquiéme partie.
Pour le faire, ’

Tirez du Point Ala Ligne droite indeterminée
AC,qui fafleayec AB el Angle qu'il vous plaira.Puis
ayaue
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ayant pris la partic AD, d difcretion, prencz de
fuice quatre autres parties , fgavoir, DE, EF, EG,
GH, égalesa AD, enforte quelaLigne AD foir
la cinquiéme partic de AH. Menez aprés ccla du
Point H au Point Bla Ligne droite HB ; & par le
Point D menez la Ligne droite DI, parallele 2 HB,
Cela érant , jedis quela Ligne Al eftla partic de-
mandde; ceft 4 dire qu'clleeft lacinquiéme par-
tie de AB. Pour le prou-
ver»

Puilque DIeft parallele
i HB, il senfuit (parla
1. Prop.) queAleftilB,
comme AD et iDH; &
¢n compofant, AB cft
Al, comme AHefta AD. Al
Et en Raifoninverfe, Aleft A AB,comme ADcft
2AH. Or ADeft lacinquiéme partiede AH, par
Ia conftru&tion. Donc Al fera auffi la cinquiéme
partiede AB ; Ce qu'il falloit faire, & démontrer.

PROPOSITION X.
PROBLEME IL

B .

Une Ligne droite étant donnée, la cox-
per [emblablement 4 une awtre Ligme
" droite donnée O~ coupée.

E fuppofe que les deux Lignesdroites AB, AC,
J foient données , & que AC [oitcoupde en trois
. parties, ffavoir »AD, DE, EC, Etje propofe dc_

couper la Ligne AB(emblablement i [a Ligne AC;
c’elt adire, enforteque fes parties foient entr'clles
en méme Raifon que les parties AD, DE, EC.
Youcle faire,

- Difpo-
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Difpofezces deux Lignes enforte qu'elles (& ren-
contrentauPoint A, & faffentun Angle tel qu'il
vous plaira, comme BAC. Et aprés avoir mend
du Point C au Point Bla Lignedroite CB, tirez
par les Points D & E lesLignes droites DF , EG,
arallelesad CB & entr'elles ; & par le méme Point
mencz aufli la Ligne
droite DH parallele 4 AB.
Cela érant, je dis que la
Ligne droite AB eft coupée D, H
- femblablement d la Ligne
AC, auxPoints F & G
Pour le prouver, A F G B
Puifque dans le Triangle AEG la Ligne droite
- DF eft mgnée parallele i EG: il s’enfuit (parlaz.
" Prop.) que d AF et i FG, comme AD elt 3 DE. Et
- puilque laLigne DH eft parallele 3 B, il s'enfuit
- que les Figures F1,GH, font des Parallelogrammes;
& qu'ainfi les Cotez FG, GB, font égaux aux
- Cbrez oppofez DI, 1H ; & partant que FG eft 4
GB, comme DI eft 4 IH. Or puifque dans ke
- Triangle DCH , laLigne Eleft menée parallc!e 4
CH: DIeftalH, commeDEetaEC, parlaz.
Prop. Et partant FG eft 4 GB, comme DEcftd
- EC; Cequiil falloit faire, & démontrer.

SIS
AT
G0
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PROPOSITION XI
PROBLEME IIL

Deux Lignes droites étant données 5 en
_ trouver une troificme qui lenr [oit pro-
~ portionnelle,

E fuppofe quelesdeux -
] Lig!:]is d?oitcs AB, E~
= AC, foient données, c
& je propofe de trouver ‘ ‘
une troii€me Ligne qui A° B D
leur foit proportionnelie.
Pour le faire,

Difpofez les deux Lignes droites AB, AC, e
forte qu'clles fe rencontrentay Point A, & fallent
un Angle tel qu'il vous plaira , comme BAC. Pro-
longez ces mémes Lignes indefiniment vers D&
vers E 3 & aprés avoir pris BD égaled AC, &ure
duPoint B au Point C la Ligne droite BC , meixz
par le Point D la Ligne droire DE paralicie 4 BC»
3ui coupe la Ligne AE au Point E. Cela érant, |¢

is <luc laLigne CE eft la troifiéme proportionuelle
qu'il s’agitde trouver. Pour leprouver, .

Puifque dans le Triangle DAE, Ia Ligne droe
BCeft menée parallelea DE, ils enfuit { parlaz.
Prop.) que ABetd BD, ou d fon égale AC, com-
me AC efta CE. Etpartant CE eft troiliémepro-
portionnelle aux dcux Lignes droites données AB,
AC; Cequ'il fallomt faire, & démontrer,

P RO
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PROPOSITION XII
PROBLEME IV

“Trois Lignes droites crant domnées 5 en
trowver wine quatriéme qui leur foit pro~
portionnelle.

JE fuppofe que les trois
Lignes droites AB , BC,
& D, foient données; &
je propofe de trouver une
?uatriémc Ligne qui leur
oit proportionnclle. Pour
Ie faire, ,

Difpofez la premiere Li- A B C
gne AB, &lafeconde BC, enforte quelles {¢ ren-

. contrent direCtement au Point B. Tirez duPoint
AlaLigneindefinic AE, qui faffe avec ACun An-
gle tel qu'il vous plaira, comme CAE. Puisayant
pris AE égale 4 laLignedroite dounde D , & mic-
né laLigne droite FB : tirez par le Point C la Ligne
CE paralleled FB, qui coupe la Ligne AE au Poine
E. Celadrant, jedisquela Ligne ¥E cft la quatrié-
me proportionnelle qu'il s’agit de trouver. Pourle

rouver ,

Puifque dans le Triangle CAE , laLigne FB eft
mendeparalleled EC, 1l s'enfuit ( parla2.Prop.)
que ABeft  BC, comme AF,ouDfon égale, eft
a FE. Etpartant FE eft cette quatriéme Ligne qu'ik
falloit trouver, proportionnelle aux trois Lignes
droites données ; Ce qu’il falloic faire, & démon-
ticr. .
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PROPOSITION XII1
PROBLEME V.

Deux Lignes droites érant données o trou-
ver une moyenne proportionnelle emre
ces deux Lignes.

qE .fupgofc que les deux Li- D

J gnes droites AC, CB, foient

données, & je propofe delear

trouver une moyenne propor-

tionnelle; c'eft d dire,jepro- A C B

pole de trouver une Ligne qui

ait cette preportionavec les deux auttes,, que com-
me AC fere & cerre Ligne, ainfi cette Ligue foird
CB. Pour le faire ,

Difpofer. les deux Lignes droites AC, CB, en
teile forte, qu’elles fe rencontrent directement. Puis
décrivez fur ABle demi-Cercie ADB; & élevezdu
Point C la Ligne CD perpendiculaire fur AB, &

ui rencontre la Circonference au Point D. Cela
tant, je dis que Ja Ligne CD eft moyenne propor-
tionnelle entre AC & CB. Pour le prouver,

Menez les Lignes droites AD , DB. Cela pofé:

Puifque I'Angle ADB eft au demi - Cercle , il
eft droit , far la 31. Prop. du 3. Et parmant
{ par le Corollairede 1a 8. Prop. ) CD eft moyenne
proportionnelle entre AC& CB. C'eft 4 dire que
comme ACeltda CD, ainfiCDeftaCB; Cequil
falloit faire , & démontrer. " -

-t . oo PRO
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PROPOSITION X1/,
 THEOREME IX.

Si deux Parallelogrammes égaux ont un
Angle égal aun Angle, les Cotez alen-
tour des Angles e’gaux_ Jeront recipro-
guement proportionnaux : Et fi deux
Parallelogrammes ont un Angle égal 4
un Angle , © les Cérex. alentour des
Angles éganx reciprogquement propor=
tionnaux o sls [eront égaux.

, JE {‘u;:fofc premicrement que ) cC K

les deuz Parallelogrammes
ABCD, BEFG, foient égaux,
& que les Angles ABC, EBG, AP
foient aufli égaux. Cela érant,
je dis que les Cotez alentour F
de ces Angles font reciproque- E
ment proportionnaux ; c'elt 4 dire, que comme
ABeft i BG, ainfi EBeftd BC. Pourle prouver,

Difpofez les deux Parallclogrammes ABCD,
BEFG, en forte, que leurs Cotez AB, BG, fcren-
contrent direGementau Point B ; & prolongez les
Cotez DC, FG, julqud ce qu'ils fe rencontrent
au Point H. Cela pof¢: '

Puifque les Angles ABC & EBG font égaux, pat
fuppofition ; les Lignes CB , & EB , e rencon-
trent direGement , parla Remarque dela 1. du r.
Drailleurs , puifque les Lignes DH ; AG, fontpa-
salleles, & que CE, Hl-g, font aufli paxallclés é

G
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CG cftun Parallelogramme. M ‘mcnant , puﬂ:quc
les Parallelogrammes DB , CG , font de meme
hauteur , ils fort entr’eux comme leurs Bazes , pat
la1.Prop. Ceftadireque AB C H
et aBG, commele Parallelo-
gramme DB eft au Parallelo-
sramme CG. Sidonc au lieu A B G
Eu Parallelogramme DB on *

prend le Parallclogramme BF, lF
qui lui cft égal, par fuppofli- E
tion : il s’enfuivra que AB fera i BG, comme le
Parallelogramme BF eft au Parallelogramme CG.
Or ccsoﬁcux Parallelogrammes érant de méme
hauteur, BFefta CG, comme EBeft a BC. Par-
tant (parla 11, Prop.dus.) ABeft i BG, comme
EB eft 2 BC; Cequ'il falloit ddmontrer.

Je fuppofc en fecond lieu , que les Parallelogram-
mes ABCD, & BEFG, ayent I'Angle ABC cgald
I'Angle EBG, & quele Coté AB {ortau Coré BG,
comme le Coté EB eft au Coteé BC. Cela étant, je
dis que ces deux Parallelogrammes font égaux en-
tr'enx. Pourle prouver,

La méme préparation que deffus érant fuppofée:
putlque les Parallelogrammes DB, CG, font de
mémec hautcur ; leParallelogramme DB eft au Pa-
rallelogramme CG, comme AB eftd BG, parla
1. Prop. Or AB eft 3 BG, commeEBefta BC,
par fuppofition. Partant DBeftd CG, commeEB
cfta BC. Doailleurs, puifque les Parallelogram-
mes BF , CG, font aufli de méme hauteur : com-
me EB eftd BC, ainfi BF e 3 CG. Partantcom-
me DBeftd CG, ainfi BF.cft encore a CG. D’od
il fuir (parla 9.Prop.du . ) que ces deux Paral-
lelogrammes DI, BF, font égaux entr'eux ; Ce
qu'dl talloit démontyer. :

AN

P RO
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PROPOSITION X7,
THEOREME X

Si deux Triangles égaux ont un Anglé
dgal 4 un Angle, les Citez alentour
des Angles éganx [eront reciproquement
proportionnaux: Et fi deux Triangles
ont un Angle égal 4 un Angle, € les
Cotez, alentour des Angles égaux reci<
proquement propartionnaux .y ils feront
éganx.

‘J‘F, fuppofe 1° queles A D
J deux Triangles ABC , B

DBE, foient ¢gaux, &

Que les Augles ABC , DBE,

foient aufli ¢gaux. Cela

¢ant, jedisqueles Corez (~ o
alentour deces Angles font

teciproquement proportionnaux ; c'eft d dire que
comme AB eft 3 BE, ainfi DBeftd BC. Pourle
prouvet ,’

Difpoflez les deux Triangles ABC, DBE, en-
forte , que leurs Ctez AB & BE (e rencontrent di- -
reétement au Point B; 8 du Point C.auPoint E
menez la Ligne droite CE. Cela pofé:

Puifque Tes Angles ABC & DBE fonr égaux,
par fuppofition ; les Cotez CB'& DB concourent
dire&ement, par la Remarque dela 1 5. du 1. Drail-
leurs, puifque les Triangles ABC & BCE font de
méme hauteur, ils font entr’eux comme leurs Ba-

7
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ges, parla 1. Prop. Erpartant ABeftaBE, on
mele Triangle ABC eft an Triangle BCE. Mas
Ie Triangle ABC eft au Triangle BCE , comme o
¢gal DBE cft au méme Triangle BCE. Partant B
ci% iBE, comme le Triangle DBE eftau Triangt
BCE. Maiscesdeux Triangles font de méme hae
reur; & par confequent lc Triangle DBE it
Triangle BCE , comme 1a‘ Baze DB eftd la‘BﬂI
BC, parla 1.Prop. D'ou il fuit que ABeftiBk,
comme DB eft 2 BC, pat fa 11. du §. Ceqtl
falloir démontrer.

Je {uppofeen fecond lieu, - A
ue les Triangles ABC &

égalal'Angle DBE, & que
ABfoita BE, comme DB
et 4 BC. Cela érant, je
disque ces deux Triangles C
fout égaux entr’eux. Pour le prouver,
La mémc préparation que deflus érant {uppoléc
fluis que les Triangles ABC & BCE font de mézt
auteur, le Triangle ABC cft au Triangle BCE:
comme ABeft 4 BE, par la 1. Prop. Or ABeli
BE, comme DBeftd BC. par fuppoficion. Dex
le Triangle ABC eft au Triangle BCE , commeD!
et iBC, parla 11, du 5. D'ailleurs, parce @
les Triangles DBE & BCE font de méme hawa:
comme DBeft 2 BC, ainfi le Triangle DBEdt 2
Triangle BCE! Partant, le Triang%e ABC cftn
Triangle BCE, comme le Triangle DBE efta
méme Triangle BCE. D'ouil (uit {par la 9. Prop
du 5.) que ces deux Triangles ABC, & DBE
font ¥gaux entr’eux ; Cequ'il falloic démontres.

BE ayent I'Angle ABC B H

)}
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PROPOSITION XV
THEOREME XI.

Si quatre Lignes droites [ont propertion-
nelles y le Reltangle des extrémes fera
égal an Rellangle des moyennes: Et fi
le Reftangle des extrimes eft égal au
Reitangle des moyennesy les quatre
Lignes droites [eront proportiennelles.

IE fu;ipofei 1 A A D
ue les quatre |
* ?.ignes qdroi- F
tes AB y EF > FG, ‘B
BC, foient pro-
portionnelles , en-
fore que AB & BFGCB C F G
BC foient les ex-
trémes, & que EF & TG foient les moyennes,
_ Dailleurs, jefuppofeque le Rectangle ABCD foit
fait des extrémes AB, BC; & que le ReGangle
EFGH foit fait des moyenncs EF , FG. Cela éeant,
jedis ?eue ces deux Rectangles font €gaux entr’cux.
Pour le prouver, .
Puifque tous les Angles de ces Rectangles font
droits, ils ont un Angle dgalaun Angle. Et de-
plus, il eft fuppolé que AB, Coté du premier
Re@angle, eft a EF, Coté¢ du fecond , comme
FG Cote du fecond, eftd BC, Coté du premier,
Et parrant ces deux Rectangles font égaux , par
laig. Prop. Ce qu’il falloit démontrer.
Je fuppofe enfecond licu les quatre Lignes droi-
- Tome I, ) 8] _tes

E H
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tes AB, EF, FG, BC; & que le Reftangle
ABCD, comprisdesexurémes AB, BC, foitégal
auReétangl: EFGH, compris des moyennes EF,
¥FG. Celadrant, je dis que ces quatre Lignes font
proportionnciles. C'eft 4 dire que ABcft3EF,
comme FG eft 4 BC. Pour le prouver ,

Puifiue les deux Rectangles ABCD, EFGH,
font ¢gaux, & (1uc leurs Angles fout droits, ils
ontun Angle égald un Angle.” D’ou il fuit (pa
la 14.Prop.) que les Corez alentour des Angles
dgrux font reciproquement proportionnauy ; ceft
a dirc que AB, Coté du premier Rectangle, cft
i EF, Coté du fecond, comme FG, Coré du
méme (econd, eft 4 BC, Coté du premier; &
quainfi ces quatre Lignes font proportionselles;
Ce qu'il falloiz démontrer.

PROPOSITION XVII
THEOREME XIL

Si trois Lignes droites font proportionnel-
lesy le Reftangle des deux extrémes|fe-
ra égal au Quarré de la moyenne: Et
Ji le Reitangle des extrémes eff égal a¥
Quarré de la moyenne, les trois Li-

- gnes droites feront propersionnelles.

E fuppofe 1°. que les trois Lignes droites AB,

J EF, BC, foient proportionnelles; que le
Reétangle ABCD foit compris des deux extré-
mes AR, BC 5 & quele Quarré EFGH foit celuide
la moyenne EF. Celacrant, jedis que le Rectan-
gle ABCD eft ¢gal au Quarré EFGH. Pour le prou-
ver, . Fa-

.
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Faitesla Ligne FG égaled EF. Celapofé:
Puifquela Ligne FGeft ég:le 4 EF, les quatre

Lignes droites AB, EF, FG, BC, font propor-
vionnelles , par fuppofition. Et partant {par la
“Prop. précedente ) FcRe&anglc ABCD;, quiett fait
des deux extrémes, fera dgalauRe&tangle EFGH,
qui eft fait des deux moycnnes. Mais puifque les
moyennes EF , FG , font égales, leur Rectangle eft
le méme que le Quarré de la moyenne EF , {cavoir
EFGH. Erpartantle Rectangle des extrémes eft

€gal au Quarrd de la moyenne'; Cequ'il falloic dé-
montrer.

Je fuppofe en A A D
fecond lieu,que Je
Reéangle ABCD, | E T E_w
comprisdes deux B

extrémes AB,
BC, foitégalan ‘
Quarré EIGH ZFGC B CF G
de la moyenne
EF. Cela érant, je dis que les trois Lignes AB,
EF, BC, font proportionnelles. Pour le prou-
yer, -
Puifque les deux ReGangles ABCD & EFGH
- font égaux, & que leurs Augles font droits , ils
ont un Angle égal d un Angle. D'ouil fuir (purla
14. Prop.) queleurs Corez font reciproquement
proporuonnaux; c’eft 4 dire que AB, Coté du
premier Re@angle, eft 4 LF, Cdte du fecond,
comme FG, Corédufecond, ou fon dg=l EF, cftd
BC, Cotédu premier, Fr ainfi ces treis Lignes -
font proportionnelles ; Ce qu'il talloir démontrer.

O 2 PR O-
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PROPOSITION XFPIIL
PROBLEME VI

Sur une Ligne droite donnée o deécrire une
Figure rectiligne femblable ¢ {embls-
blement pofée a une Figure reilignt
donnée.

E fuppole quela F{ G
J Ligne AB, &la [~ D TE

Figure recliligne T
CDEF, foicntdon- .
nées; & je propofe ‘

de décrire fur laLi- A BC T
gne AB une Figure

femblabled CDEF, & femblablément pofée; et
a dire qui foit telle, que danslaFigure quidl
décrire, laLigne AB foitun Coté homologue dun
Cbté dela Figure donnée , comme par exempled
CF. DPourle faire,

Prenez un des Angles de l2 Figure donnde tl
quil vous plaira, comme par exemple C; &du
Point C menez aux autres Angles autanc de Lignes
droites que vous pourrez, telle qu'eft CE, pour
refoudre toute la Figure en Triangles, Celataits
menez des Points A & Bles Lignes droites AG, BG
qui faffent avec AB les Angles GAB, & GBA,
égaux aux Angles ECF, & EFC, chacunau ﬁ_Cﬂ-
Puis menez des Points A & G les Lignes drottes
AH, GH, qui fafient avec AG les Anigles HAG,
& HGA, égaux aux Angles DCE, & DEC>&
ainfi de {uite, s’il y avoit encore d’autres Triangles

dansla Fioure CDEF. Ccladiant, jedisque lakr-
, gure
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gure ABGH, décrite fur laLignedonnéc AB, cft
femblable & femblablement pofée 4 la Figure
CDEF. Pour le prouver,

Premierement , de ce que par la conftru&ticn
chaque Triangle de I'une des Figuresa deux Angles
égaux a deux Anzles d'un Triangle de lautre Figu-
1€, le troifiéme Angle de chaque Tifargle dine
Figure s’enfuir ¢gal au troifiéme Angle de chaque
Trangle delautre Figure ; & partant tous les An-
gles des deux Figures ¢rant égaux , chacun au fien,
les deux Figures font équiangles.

Deplus , puifque les Triangles ABG & CFE font
dquiangles, il s'enfuir (par la 4.Prop.) queGB
cft a BA, comme EFetdFC; & deméme, que
ABcftd AG. comme CFefta CE. Mais puifque
les Triangles AGH & CED fontaufhi équangles:
AGcfta AH, comme CEeftaCD, Erpartanten
Raifon dgale, ABefta AH, comme CFefta CD.

. Deméme, AH ¢t 2 HG, comme CDefta DE.
Donc enfin enRaifon ¢gale, GBefta GH, com-
meEF eftd ED. Etainfilesdeux Figures ABGH &

. CDEF, quifontéquiangles, & quiont leurs Co-
tezautour des Ang'es €gaux proportionnaus, font
femblables . & femblablement pofées ; Cequ'il fal-
loit faire, & démoutrer. :

APATATA

o3 P & 0
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PRCPOSITION XIX.
THEOREME XIIL

Le Triangles (emblables font entr'enx e
Raifon doublée de leurs Cotez, de meme
Rasfon.

E fuppofe que les Trian- A
J gles ABC & DEF, foient
femblebles 5 que I'Angle D
BAC foitégal al'Angle B 3
I'Angle B 3 I'AnglcE; &
I'AngleCal'AngleF. Cela
érant, je disquelesTricn- B GCE F
les ABC & DEF font I'un I'autre en Raifendot-
Elc’e de keurs Cdtez de méme Raifon ; c'eft 4 direy
qu’avant crouve une troifiéme proportioanclle aut
deux Cotez BC , EF : le Triangle ABC fera au
Triangle DEF, comme BC fera 4 certe troifiéme
proportionnelie , par exemple 3 BG. Pour leprov
ver,

Menez du Point A au Point G la Ligne droitt
AG. Celapofé:

Duifque les Triangles ABC & DEF font fembla:
bles, AB eft 2 BC, commeDE eft 2 EF. Etpar
tant en Raifon alterne, AB eft 3 DE, commeBC
eft A EF. Mais BCeft AEF, comme EF ctdBG,
par la conftruction. Donc AB eft e DE, comme
EFcfta BG. Et ainfi les deux Triangles ABG &
DEF ontun Angle égal 4 un Angle, (%avoirB égal
2E, & les Cotez alentour de ces Angles rectpro
quement proportionnanx : d'ou il fuit qu'ilsiont
€gaux, par la 15. Prop. Et partant le Tﬂﬁg
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ABC feraan Triangle DEF , comme ke méme Tri-
angle ABCcftau Triangle ABG. Or ces deux der-
nicrs Triangies ctamt de méme hamteur » le Trian-
gle ABC cit an Traugle ABG, commeBCcftd
BG, par la 1. Prop. P*r confequert fe Trian lc
A BCeft autliau Trangle DEF, comme BC ¢

BG, ceftadireen Raifon doublcc deBCAEF; Cc
qu'il falloir démontrer.

PROPOSITION XX
THEOREME XIV.

Les Pobrvone: f}rrlvlal;lc.f pewvent étre di-
- wifezdans un nozstre égal de Triangles
Jemtlables entr’enx o € proportionnaux
@ lewrs Tonts : Er ces Polygones font
Pun a Uautre en Raifon doublée de lenrs
Cotez. de méme Kaifoﬂ..

] fuppofe que
les

Polygones
ABCDE &
FGHIK 1o'en: .
{femblables ; ealor- ) 4
te que I'Angle A

fon ézal a | Anglc : D H I

3 b Anch al Angch I"Angle Cal'Angle H g
l An(vlc Dal'Anglel; &V Auglc Eal Alwlc K. Et
dcplus » que AB 1mt aBC, commeFGa GH ;que
BC fcitaCD, comme GH HI; que CDfoitd
DE,. comme HI alK; &enfin que DE foitAEA,
comme 1K et aKF, Ou bien en Ralfon alterne ,
que AB {oita FG, comme BCeft aGH que BC

O 4 {oit
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foitd GH, comme CD eft 3 HI; que CDfoitd
HI, comme DEeft 41K ; & enfin que DEfoita
IK, comme EAefta KE. Cela éraut, je dis pre-
micrement qu’on peut divifer Je Polyzone Ai}CDE
en autant-de Triangles que le Polygouc FGHIK.
Pour le prouver,

Prenez dans les A
deux DPolysones
deux Angles égaux, B : 3o F
commel'Angle A, G X
& I'Angle F; &ti-
rez des Points A &

FauxaurresAnglesss, C D H I
autantde Ligues droites que vous pourrez , comme
AC, AD,FH, FI. Celapofé:

Puifque le nombre des Angles du Polygone
ABCDE cft égal au nombre des Angles du Polygo-
ne FGHIK : ileft évidentqu'il n’yaura ni plusni
moinsde Triangles dans I'un que dans I"autre.

Je dis en fecond lieu, que chaque Triangledu
Polygone ABCDE cft femblable 4 un Triangle du
Polygone FGHIK ; parexemple , que le Tnangle
ABC cft femblable an Triangle FGH; le Friangle
ACD au Triangle FHI ; & le Triangle ADE au
Triangle FIK. Pourle prouver,

Puifque I'Angle Beft égal A 'Angle G , & quele
Coté AB eftauCoté BC, comme FGAGH, par
fuppofition : il s’enfuit { par Ia 6. Prop. ) que les
deux Triangles ABC & FGH font femblables, &
€quiangles. On prouvera de méme, que les deux
Triangles ADE & FIK font auffi femblables, &
équiangles. Et quant aux Triangles ACD & FHI:
puifque les. Angles BCD & GHI font égaux, p&t
fuppofition; fi on en retranche les Angles BCA &
GHF, qui ont ¢té prouvez €gaux , les Angles
reftans ACD & FHI {eront anili égaux entr'cur-
De méme, fi des Angles CDE & HIK, qui font
¢gaux par fuppofition , on retranche les An%cg

A




LIVRE SIXIEME. j:f
ADE & FIK , quiont été prouvez égaux, les An-
gles reftans ADC & FIH feront aufli égaux en-
tr'eux 3 & ainfi les deux Triangles ACD & FHE
font équiangles , par la 32.du 1. & par confequent
femblables. Et partant chaque Triangle d'undes
Polyaones, eft femblable 4 un Triangle del'autre
Polygone ; Ce qtr'it fulloit ddmontrer.

Je dis en troifiéme lieu, que les Triangles des
deux Polygones font proportionnaux 4 leursTouts;
ceft d dire, que comme un Triangle eft 4 fon fem-
blable , ainfi un des Polyzones eft a I'autre. Pour
le prouver,

Puifque les Triangles ABC & FGH font fembla-
bles, le premiereft au fecond , en Raifon doublde
du Coré BC au Coté GH, par la Propofition pré- .
cedente. Or puifque BCeftd GH, comme CDeft
iHI, par fuppo(&tion: la Raifon doublée de BC &
GH, eft la mémeque la Raifon doublée de CD 2
HI. Donc le Triangle ARC eftau Triangle FGH
en Raifon doublée de CDa HI. Mais le Triangle
ACD érant femblable au Triangle FHI, l'un eft
aufli 3 I'autre en Raifon doubléede CDA HI. Et
partant le Triangle ABC eft au Tnangle FGH,
comine le Triangle ACD eft au Triangle FHI. De
méme, le Triangle ADE crant femblable au Trian-

gle FIK , I'un eft d l'autre en Raifon doublde de
DEJIK : oubicn parccque DEefta 1K, comme
CD eft 4 HI; le Tritngle ADE eft au Triangle
FIK , en Raifon doubléede CD A HI, et ddirey
comme le Triangie ACD eft au Triznzle FHI, ou
comme le Triangle ABCav Triang's FGH. puif-

. ﬂue ces Triangles {ont aufli emr'cux en Rafon
oublde de CD i H1, commeila éid prouvé. Puis
donc que nous avons d’une parc plilcurs Trian-

. gles, & autantd’awires d’une sutre parts qui font
entr'eux en méwe Raifon ;i fvir { parla1z.dug.)
que comme chaque Trangle d'une parce(t 4 fon
femblable de I'autre part, ainfi teus les Triangles
(O d'une
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d"une part font a tous les Trianglesde I'autre,, c'elt
adire, ainfi I'un des Polygones eft 4 1"autre Poly-
one; Cequ'il falloit encore démontrer.

Jedis en dernier lieu, quele Polygone ABCDE
eft au Polygone FGHIK , en Raifon doublée &
leurs Cotez de méme Raifon ; par exemple , en
Raifon doublée de CD 3 HI. Pour le prouver,

Lz Polygone ABCDE cft an Polygone FGHIK,
comme chaque Triangleeft 4 fon ({mblablc , com-
mec il vient d'écre prouvé. Or chaque Trianglechi
fon femblable en Raifon doublée de CD & HI, com-
me il a aufli écd prouvé. Donc le Polyzone ABCDE
cft au Polygone FGHIK , en Raifon doubléede D
3 Hi ; Cequ'il falloit démoantrer.

PROPOSITION XXI

THEOREME XV

Les Figures reftilignes [emblables 4 w
méme , font (emblables emrelles.

E fuppofe que la Fi-

] gure reétiligne A
*" foit femblable 4 la
Figure rectiligne B; &
ve la Figure redtili-

qnc C foitauffi fembla- ‘
Elc ila Figure rectiligne B. Cela érant, jedisqe
les Jeux Figures A & C font {emblables entr'dlles
Pour le prouver ’
Puifque les deux Figures A & B font femblables:
les Angles dela Figure A font égaux aux Angles®
la Figure B, parla 1, Definition. Ec puifquelaF-
gureCcft femblabled la Figure B, les Angles qcl‘
Figure C fonr aufli égaux aux Anglesdela ;ﬂfﬂ;
“ lgu

o |
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Figure B. Et parcant les Anglesde la Figure A font
égaux aux Anglesde la Figure C. Dailleurs , puif-
que les Figures A & B font femblables: les Corez
qut font alentour des Anglesde la Figurc A, font
proportionnaux aux Cotez qui font alentour des
Angles qui leur font égaux dans la Figure B, parla
1. Definition. Et de méme, puifque les Figures B
& C font femblables: les Cotez qui font autour des
Angles de la méme Figure B, {ont auffi propor-
tionnaux aux Cotez qui foncautour des Anglesqui
leur font égaux dans la Figure C. Drotil fuit, que
les Cotez qui fonr aurour des Angles de la Figure A,
font proportionnaux aux Cotez qui font aurour des
Angles qui leur font égaux dans la Figure C. Et
partant les Figures A & C font femblables ; Ce qu'il

falloit démontrer.

O¢ ~ PRO~
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PROPOSITION XXII
THEOREME XVI

St quatre Lignes droites [ont propertiens
nelles, les Figures [embiables & fem-
blablement pofées fur ces Lignes, [e-
ront auffi proportionnelles: Et fi qua-
tre Figures [emblables ¢ [emblable-

 ment pafe’cr [ur quatre Lignes droites,
Jont proportiennelles, ces quatre Li-
gnes droites [eront auffi proportionnel-
les,

E fuppofe premierement que les quacre Lignes
AB, CD, EF, GH , {oient proporuonnel
les ; & que lcs F.gures ABI, CDK, & les

I-'xgurcs

EM,GO,

foient L M

{fembla-

bles & N _OoT V
fembla- l ’ D
blemcut

pofds A BC DE FG HR §

{ur cesquatre Lignes. Cela érant, je dis que ces
quarre Figures four proportionnelles ; c'eft a dire
que ABIc&aCDJ(, comme EM eft 4 GO. Pour
le prouver.

Puifque les Fignres ABI 8 CDX font fcmblablcs

ABlelta CDK, enkaifon doublée de AB 2 CD»
. px
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~parla20. Prop. Et puifque ABe}3CD, comme
EFeft 2 GH, parfuppofition : la Raifon doublie
de ABa CDeftlameme que Ia Raifon doubiée de
EF4GH. Deméme, puilqueles Figures EM &
GO font femblables: EM ¢t 2 GO, en Raifon
doubléede EF4 GH. Parrant la Figure ABI eft 3
laFigure CDK, commelaFigure EMeft a la Fi-
gure GO, parla1i.dus. Cequ'ilfalloir démon-
trer.

Je fuppofe cn fecond lieu , que les quatre Figures
ABI, CDK, EM, GO, qui font femblables &
femblablement pof€es {ur lesquatre Lignes droites
AB, CD, EF, GH, foient proportionnelles.
Cela ¢rant, je dis que ces quarre Lignes font aufli
proportionnelles. Pour le prouver,

Suppofons que RS foit unc quatriéme propor-
tionnelle aux trois Lignesdroites AB, CD, EF,
par la 12. Prop. & que la Figure RSVT décrite fur
cette Ligne , foit femblable & femblablement po-
fée 4 la Figure EM, oua GO, par la 18. Prop.
Celapofé: :

Par ce qui vientd'étre démontré, comme ABIL
ferai CDK , ainfiEM ferad RV. Mais ABI eft
aufliaCDK, comme EMeftd GO, par fuppofi-
tion. DoncEMeft iRV, comme & GO. D'ouil
fuir (par la 9. Prop. du 5.} que les Figures GO
&RV font égales. Mais elles fontaufhi femblables,
5“ la conftruction ; partantles Lignes GH, RS,

ur lefquelles elles font décrites , font ¢gales. Com-
me donc [a Ligne RS eft une quacriéme Proportion-
nelleaux trois Lignes AB, CD, EF: la Ligne GH
fera aufli une quatriéme proportionnelle aux mé-
mesLignes ; c'eftddire, que ABleraa CD, com-
me EF 2 GH; Ce qu'il falloit démontrer.

-

o7 PR o-



326 ELEMENS D'’EUCLIDE.

PROPOSITION XXIIIL
THEOREME XVIL

Les Parallelogrammes éguiangles font en-
tr'eux en Raifon compofée de celles &
leurs Cotez.. '

E fuppofe que les =
J Pargﬁclo ;]ammcs A D |
AC & CF foient |p c G‘
dquiangles , & que T 7
¥’ Angle BCD foir égal
il'Anglc ECG. Cela I I E F

drant, je dis que le
Parallcl{)gramn?c ac IKL
eftan Parallelogramme CF, en Raifon compofte
deBCaCG, & deDCi GE. Pour le prouver,
Difpofez ces deux Parallelogrammes enforte que
Teurs Cotez BC, CG, ferencontrentdi reGtement
au Point C ; par méme moyen les deux autres Co-
tezDC, CE, concourront aufli direGtement, pa
la Remarque de la 15.du1. Prolongez les Cotez
AD, FG, jufqu’d cequ'ils {e rencontrent au Point
H. Paisayant prisa difcretion la Ligne I, faitss
{(parla1z. Prop.) quecomme BCeftiCG, ainf
laLigneIfoitala Ligne K ; & comme DC eft ,i
-CE, ainfilaLigne K foiralaLigneL. Celapof¢:
Puifque les ]%i[igncs AH, BG, font paralleles,
& queles Lignes ED, FH , font auffi parallcles: 1
Figure DG eft un Parallelogramme. Et pufque
les” Parallelogrammes AC, DG, font de meme
hauteur: ACefta DG, commeBCaCG, parld
1. Prop. Mais comme BC cft 3 CG, ainfileftd

K, par laconftru&ion, Donc AC eit a DG ,com-
me
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" meIeft a K. De méme, puilque les Laralielo-
- grammes DG , CF, fontde méme bautcur: DG
cflta CF, commeDCefta CE. OrDCefta CE,
comme K eft 4 L, par la conftruction. Parrant
" DGeftaCF, commeKeft 2 L. Nousavors donc
trois Grandeurs AC, DG, & CF, d'unc part,
- &trois Grandeurs 1, K , L, d'aurtre part, lefquel-
- les prifes deux d deux font proportionnelles. Par-
. tant en Raifon égale elles feront encore {Propor‘
tionnelles, parla22. Prop.du §. Et ainfi le Pa-
rallelogramme AC {era an Parallelogramme CF,
comme I eft L. Maisla Raifonde1a Left com-
~ pofée des Raifonsde 14K, & .de KiL, qui font
mémes que les Raifonsde BCA CG, & de DC
A CF. Doncle Parallclogramme AC eft au Paral-
lelogramme CF, en Raifon compofée de BC .3
CG, &deDCa CE; Cequ'il falloitdémontrer.

PROPOSITION XXIV.
THEOREME XVIIL

- En tout Parallelogramme , les Parallelo-
grammes qwi (ont alentour du Diame-
tre, € qui ont un Angle commun
avec lusy lui font femblables, ¢ fem-
blables entr eux.

les Parallelogrammes GE , FH , foient alen-
tour de fon Diametre BC, & deplus, qu'ils
ayencles Angles B & C communs avec lui. Cela
‘éuant, je dis premicrement que les deux Parallelo-
grammes GE, FH, font femblablesau Pasallclo-
gramme AD. Pourle prouver, . Les

]E fuppofe le Parallelogramme ABDC, & que



S

" ainfi les trois Angles G,
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Les Angles GCE & FBH , qui font les eppoflez
dans le Parallelosramme AD, fontégautentr cux,
parla 3 4. Prop. du 1.0t les Angles GIE & FIH font
égaux a ces premiers Angles , puis qu'ils leur font
aufli oppofez dans les Parallelogrammes GE & FH.

Ert partant ces quatre An- C

les {ont dgaux entr’eux.
%e forte ciguc les trois Pa- Q b
rallelogrammes AD, GE, G I
FH, ont déja chacun H
deux Angles égaux 4 A F !
deux Angles. Drailleurs, B

puifque les Lignes AB, GH, fontparalleles , par
fuppofition , & que la.Ligne droite CGA tombe
deffus : 1'Angle extericur CGI eft égal 4 fon oppo-
féinterieur A, parla29.Prop. du 1. De méme,
puifque les Lignes AC, FE, font paralleles, &
qrela Ligne BA tombe deffus: I'Angle exterieur
IFB eft encorc €gal a fon oppoté interieur A. Et
X, F, font ¢gauxen-

tr'eux. Etparce quel'Angle Ecft égald fon oppo-
f¢eG; quel’Angle Deft égala fon oppofd A; &
quel’Augle Heft dgala {on oppofé F, par la 34
Prop.du1: ces troisAnglesE, D, H, fontaufl
égaux entr'eux. Voild donc encore les deux An-
es reftans d'un de ces Parallelogrammes , dgaux
aux deux Angles reftansde chacun des deux autres.
Et par confequent ces trois Parallclogrammes font
dquiangles. Deplus, les Triangles CGI & CAB,
qui ont dcja les Angles G & A ¢gaux , ayant enco-
re I'Angle GCI commun, fontéquiangles, par la
32.Prep. du1. Erpartant {parla4. Prop.) CG
efta GI, comme CAelt a AB. Sibienque les Pa-
rallelogrammes GE & AD drant équiangles, &
leurs Cotez alentour des Angles égaux , propor-
tionnaux : I'un eft femblable 4 Pantre.  De mé-
me, les Triangles IFB & CAB, qu: ont déja les
Angles¥ & A ¢gaux, ayant encore I'Angle FBI
- . com-

[P
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commun, font aufli équiangles, parla 32. Prop,
du 1. Et partant { par la 4. Prop.) IF cft AFB,
comme CA eft 3 AB. Sibien que les Parallclogram-
mes FH & AD étant aufli équiangles , & leurs Co-
tez alentour des Angles ¢gaux, proportionnaux :
I'un eft aufli femblable 4 I'autre; Ce qu'iltalloit
dénontrer.

Je disen fecond lica, queles Parallelogrammes
GE & FH font femblables entr’eux.

Car puis qu'ils font tous-deux femblables au Pa-
rallelogramme AD, il s’esifuit { parla 21. Prop. )
qu’ils fout aufli femblables entr’eux ; Cequ'il fal-

- loir démontrer.

PROPOSITION XXV
PROBLEME VIL

Deux Figures rectilignes étant donnéesy en
decrive une troifiéme , [emblable a lune
e égale a Lautre.

E fuppofe que les deux’ X
, Figures ABC, & D,

foient donndes ; &
je propofe d'en ddcrire
une troifiéme , fembla-
ble 4 laFigure ABC, &
égaleala Figure D. Pour
Ie faire, :
Décrivez { par la 44. Q\
Prop.du1.) furlaligne )
AC le Parallelogramme Rectangle AF, ¢gal ila
Figure ABC. Puis (par la 45.Prop.dur.) dderi-
vez fur AE le Parallelogramme AH , ¢galila Fi-
gure donnce D, Apréscela déertvez fur GCle dc;:mi-
or-
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Cercle GIC 5 & apreés avoir €levé au Point A la Per-
pcndxculalre Al fi longue, qu'elle rencontre la Cir-
conference au Poine I:dderivez [ parla18.Prop.)
fur AT la Figure AIK, femblable a Ia Figure donnce
ABC. Eralors jedis que cette Figure AIK fera ¢ ¢ga-
le a la Figuse donnde D. Pour lc prouver ,
1a Lwnc Aleft moyen- K
ne propomonncllc enre I D
AC, & AG, par la 13.
Prop c'eft a dire , que / Y/
AC cft 4 AT, comme Al G IC
eft 3 AG. Er par confe- ‘ A
quent AC eft 3 AG, en S—
. Raifon doublée de AC 4 H EF
AL Or les Figures ABC Q\
& AIX e(am fgmbl.xblcs ,
P'une eft a 'autre en Raifondoublédede AC 3 AT»
parlatg. & 20, Prop. Doncla Figure ABC citala
Figuze AIK, comme AC eft d AG. Daiilears,
pt"fom les Paraliclogrammes AF , AH, font de
méime hauteur; comime AC eft 3 AG, ainfi AF
eft 4 AH. Dartant la Figare ABC eft a la Figure
AIK, commele P.nallcloorammc AF eft au Paral-
lclr\grammc AH. Fr en Raifon alterise , 1a Figure
ABCeftau Parallcl~gramme AF, comme la quxz
AIK cft au Parahcln, ramme AH. Or la me
ABC eft égale au Parallelogramme AF , par la con-
ftruétion. Donc la qurc AIK elt auﬂi égale au
Parallelogramme AH Mais le Paulhloorammc
AHeft coal ila Figuredonnée D, par la conftruc-
tion. Doncla qurc AIK eft auff cgale a laFigure
dounéeD; Ce ql. il falloit faire > & dnmom.cr.

P RO
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PROPOSITION XXVL
'THEOREME XIX.

Si d'un Parallelogramme on retranche un
Parallelogramme [emblable ¢ (embla-
blement pofé a total , € ayant un An-
glecommun avec lus: le Parallelogram-
me retranché [era alentour du Diametre
du Parallclogramme total,

E fuppofe que du Parallelo- AR [E D
gramme ABCD l'on ait re- T
tranchd le Paralldlogramme G

GE, quilui eft femblable & fem-
blablement poi¢, & quial'An-

le GAE commun avec lui. Ce-
Fae’tzm:, je dis que le Parailelo- B C
logramme GE ca alentour du Diametre du Paralle-
lograme total BD ; c’cft d dire, qu'en menant une
Ligne droite du Point A au Point C, elle paffera
par 'Angle F. Pourle prouver,

Sicela n’éroi, il faudroit que cette Ligne paflie
par quelqu'autre Point que par le Point F. Suppo-
fonsdonc, s'ileft poilible, que ce foit par le Point
H, commefaitici AHC. Celapofé:

Entirant la Ligne Hl parallele a AE , il s’enfui-
vroit que le Parallelogramme IE feroit alentour du
Diametre du Parallelogramme BD. Or ces deux
Parallelogrammes ont I'Angle IAE commun. Et
partant (par la 24.Prop.) leParallelogramme 1E
feroit {emblable au toral BD. Mais le Parallelo-
gramme GE eft fuppof¢ femblable au tozal BXD.

’ar
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Par confequent le Parallelogramme 1E , & le Paral-
lelogramme GE, feroient femblables, parlazr,
Prop. Et partant le Coté 1H feroir-an COté 1A,
comme le Coré GF eft au Coté GA. Or IH eft égal
a GF, puis quilsfontlesCotez A
oppofez du Parallelogramme y
GH. Et partant IA feroit aufli
¢gala GA, par la 14. Prop. du
s 5 c'eftadirela partie au tout;
cequi eftimpoffible. 1l eft donc
impolfible que la Ligne droite B :
menée du Point A au Point C, paffe par ailleurs
que par le Point F. Et par conlequent , le Parallelo-
ramme GE eft alentour du Diametre du Parallclo-
gramme BD ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXVII
THEOREME XX

S5 o#f applique & une Ligne droite tant de
Parallelogrammes que Por wowdra
chacun defquels défaille &un, Paralle.
logramme [emblable & un antre qui of
déja decrit fur la moitié de cette Li-
gne: le plus grand de' tous [era celws
qui [era décrit fur Pautre moitiéy le-
quel fera egal & [emblable au D
fant. .

JE fuppofe que la Ligne droite AB foit donne;
qu'clle ait été coupée en deux également &
““Point C 5 & que furlamoitié CBl'on ait dfcmalf

Paral-
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Parallelogramme CE ; & qu'aprés ccla Jon ait
achevé de décrire fur la Ligne AB le Parallelo-
gramme AE. Par ce moyen, il fera vrai dc di-
1¢;, que le Parallelogramme AD {era appliqué ala
moitid de la Ligne droite AB, & défaudra c!u Pa-
rallelogramme” CE, décric {ur I'aucre moitié , &
auquel il eft égal, par la 36. Prop. du 1. Cela
¢ant, je dis quele Darallelo- | n
gramme AD eft le plusgrand ‘H) o
de tous ceux qui peuvent étre
appliquez fur [aLigne AB, &
défaillans d’un Parallelogram-
me femblable au Parallelo-

ramme CE, qui avoit étéau- =
%a:avant dc‘cr?t fur la moitié A CK B

CB. Pour le prouver,

Tirez le Diametre DB ; & ayant pris 2 difcretion

“dansce Diametrele Point G, menez par le Point
GlaLigne FGl parallele 4 AB, & la Ligne KGO
parallele 2 CD. Cela pof¢:

Le Parallcloégrammc AG fera appliqué dlaLi-
gne AB, & défaudra du Pasallelogramme KI, le-
quel {parla 24.Prop.) ferafemblableau Paralle-
logramme CE. 1 sagit donc de montrer que le
Parallelogramme AD eft plus grand que le Paratle-
logramme AG. Pour le prouver.

Fes Supplémens GE & CG font égaux, par la
43.du 1. Sidoncon leur ajolite le Parallelogram-
me KI, le Parallelogramme KE fera égal au Ra-
rallelogramme CI. Or le Parallelogramme AP eft
aufli égal au Parallelogramnre CI, parla 36. Prop.
du 1. puifqu’ds font fur Bazes égales & entre mé-
mes Parallcles. Partant le Paralielogramme KE eft
¢gal au Parallclogramme AP.  Donc cn leur ajoii-
tant le Parallelogramms commun CG , it s’enfuivra
que le Gnomon LNM (cra égal au Parallelogramme
AG. Or le Paralielogramme CE c? %us grand que
le Guomon LNM$ ‘quiw'clt que fa'Partie ; & par

con-
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confequent , il eft plus grand que le Parallelogram-
me AG. D’ouilfuir, que le Parallelogramme AD,
qui eft égal au Parallelogramme CE , eftauffi plus
grand que le Parallelogramme AG ; Ce qu'il falloit
démontrer, .

PROPOSITION XXV1I
PROBLEME VIIL

Une Ligne droite*étant donnée 5 y appli-
quer -un Parallelogramme e:gal 4 unt
Figure retiligne donnée, ¢r defai-
lant dun Parallelogramme [emblable &
un Parallelosramme donné: Mass il
faut que la Figure donnée ne [ost p#s
plus grande qu'un Parallelogramme,
qus étant applique’.é la moitié de la Li-
gne donnée., feroit femblable au Parl-
lelogramme donne, '

E fuppofe que la Ligne droite AB, la Figure C
), & le Parallelogramnie D, {oient donvez; &
que cette Figure ne [ow pas plus grande que le Pa-
rallelogramme AF , qui eft déerit fur la moitic de

la Ligne AB, & qul eft femblable au Paraliclo-
%rammc donné D, Erie propofe d'appliquer 4 Ia

igne AB un Parajlslcgramme dgal a la Figoe

donnée C, & défaillan: d'un Parallelegramme lem-
blable au Paraliclogramme donné D. Pour le faire
Déerivez fir EB, moitié de la Ligne donnces
le Pacallclogramme EG, femblable au Pasallele
graim®

i
i

‘
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grammedonné D. Puis achevez de décrire fur la
Licne ABle Parallelogramme AG. Par ce moyen’
‘AF fera un Parallelogramme appliqué d la Ligne
AB , & défaillant du Parallelogramme EG fembla-
ble au Paralleloramme donné D. Or ce Paralle-

*logramme AF, quieft décrit fur la moitié de la
Lizne AB, ou il eft égal & la Figure donnnée C,
ouil eft plusgrand ;
car il ne doit pas

ecre plus petit, par EJ:]

Ia fu‘;)po ition, g‘il ; IM )
eft dgal’, on aura

fair ce qu'il falloic | € KL
faire ; s'il eft plus

rand, trouvez (par H T o] G
a 2. Remarque de
1a 45. Prop. du1.) 3
I'excez dont cette a N/ V

|
FigureC eft furpal- l T \\N R
{ée par le Parallelo- :
logramme AF, ou A E S B
par EG, qui lui eft égal, par la 36. Prop. dur.
Puis { parlaz2g. Prop.) décrivez le Parallelogram-
me KM, dgalicérexcez, & quifoitfemblableau
Parallclogramme donné D, Puis ayant pris FO dga-
leaIM, & FNégale 4 IK : menez par le Point O
1a Ligne OS parallele 3 FE , & parle Point Nla Li-
anc &( paralleled AB. Alors je dis que e Paralle-
gramme AP, qui cft appliqué ala Ligne dounde
AB, eft égal d laFiguredonnde C; & quele Pa-
rallelogramme SR, donril eftd¢faillant, eft fom-
blable au Parallelogramme donné D. Pour l¢ prou-
Yer,

Puifque les Parallelogrammes EG & KM ont éré
faits (emblables an Parallclogramme donné D, ils
font femblables entr’eux , parla 21.Prop. & I'An-

le NFO eft dgal a1'Angle KIM. Drailleurs, les
ignes FO ' FN, ayane ¢té prifcs égales aux Li-
gnes
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nes IM, IK : le Parallelogramme NO eft égal &
%cmblablc au Parallelogramme KM , & par confe-
queit anffi an Parallelogramme EG ; avec lequel
ayant I' Angle NFO commun, il s’epfuit ( par 2 26,
Prop. ) que ces deux Parallelogrammes fontalen-

tour du méme Diametre. Etpartant, tirantlali-

NO érant égal au-
Parallelogramme

Parallelogramme
1 K J

o] G

C
KM, quicft!’excez
dont le Parallelo- H,

gne droiteFB, elle
paflera par le Point
P. Dailleurs , le
F

IM
L
Frammc EG furpafle
a Figure donnée C: !
il s'enfuit que le N/ V\ R
Gnomon TV cft ¢gal Q[ I \f§<
i la Figure donnce J
C. Maintenant, les A E S B
Supplémens EP & PG font égaux, par la4s.dut.
Donc en leur ajoiitant le Parallelogramme com-
mun SR, le Parallelogramme ER fera égal au Paral-
lelogramme SG. Or le Parallelogramme AN et
‘¢galau Parallelogramme ER, parla 3 6. du 1.Done
leParallelogramme AN eft auffi ¢gal au Parallelo-
Frammc SG. Sidonconajofite 4 ces deux Touts
e Tarallelogramme EP; ils'enfuivra que le Paral
lelogramme AP fera éral au Gaomon TV. Maisle
Cnomen TV a ¢t prouvé ¢zal 4 la Figure donnée
C. DoncleParallelogramme AP eft anfli égal 3 s
Figure donnde C. Deplus, le Parallelogramme
SR érantalentour du Diametre du Parallelogram:
me EG, lui eft femblable, par la 24. Prop. |
eft donc auffi fembloble au Parallelogramme don-
néD, par laz2x. Prop. Qui eft rout ce qu'il falloit
faire, & démontrer. ’

P RO

h
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PROPOSITION XXIX.
PROBLEME IX

Une Ligne droite érant donnée, y applis
quer un Parallelogramme égal a4 une
Figure reftiligne donnée, ¢ excedant
d'un Parallelogramme [emblable 4 un
Parallelogramme donné.

E fufpof'c quelaLignedroire AB, la Figure C,
J & le Parallelozramme D, foient donnez; &
jepropofed’appliquera laLigne AB un Paral-
lelogramme ¢égal 4 la Figure donnée C, & exce-
dant d’un Parallelogramme femblable au Paralie-
logramme donn¢ D. .Pour le fuire,

G M

. F |
Sl_—i X/ ¢

Coupez la Ligne AB en deuzx dgalemcnt au Point
E ; & furla moiri¢ EB décrivez (parla18.Prop.)
le Parallelogramme EG, femblable au Parallelo-
gramme donné D. Puis ayant décric ( parla 45.
Prop. du1. &parlazg.Prop.dece Livre) le Pa-
rallelogramme HIK , égala la Figuredonnde C &
au Parallclogramme EG , pris enftmble , & fembla-
ble au Parailclogramme donné D: prolongzez le
Coté FGversM, & FE yers L, enforte que FM

Townze 1. P foit

—

M
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foitégal d 1K, & FLa IH. Cela fait, mencz par
le Point M la Ligne MN parallele 4 FL ; parle '
Point L la Lione LN parallele 3 AB; & par le l
Point A, laLigne AS parallele 4 FL : & prolon-
gezlaLigne AB jufqu'en P, & la Ligne LN juf
quacequ'clle rencontre la Ligne AS au Point S.
Ccla érant, je dis que le Parallelogramme SP, qui

F _GM |
{Di L X
N
FER~E
CNX /G

S—™1T ow .
eftappliqud ila Lignedonnde AB, eft égal A1aFi-
gure C; & que le Parallelogramme OP, dont il
¢t excedant, eft femblable au Parallclogrammc
denné D. Pour le prouver,

Puifque les Paralleloogrammes EG & HK ont ¢ie
faits femblables au Parallelogramme donné D, ils
font [emblables entr’eux , parlazi.Prop. & I'An-
gle HIK eft égal d ' Angle EFG. Erd'autant queles
Cotez FL , FM, du Parallclogramme LM , out ¢
pris égaux aux Cérez HI, 1K, du Parallelogramme
HK: le Parallelogramme LM eft ¢gal & femblable
au Paraliclogramme HK , & par confequent aufh
femblable au Parallclogramme donné D, & au Pa-
rallelogramme EG. Deplus;, les Parallelogrammes
LM & EG duant femblables,& ayant I'Ang;fe F com-
mun, ils fontalentour du méme Diametre FBN,
par la 26. Prop. Drailleurs, le Parallelogramme LM
crant ¢gal au Parallelogramme HK , qui a €tef fait
¢gal 4 la Figure donnée C & au Parallelegramme
EG: il senfuit que le Parallelogramme LM cft aufli ’
€gal & la Figure donnée C & au Parallelegramme
EG ; & par carifequent que le Gnomon QX eft €ual |

ala
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ilaFigure donnée C. Maintenant,d'autant que (par
la43.dur.) leSupplément GPeft égal auSupplé-
ment EO , & que le Parallelogramme AL eft.¢gal §
EO,parla 36. du 1: il s’enfuit que le Parallelogram -
me AL cft aufTi égal au Supplément GP. Et partant
en leur ajoQitanrie Parallelogramme commum LP,
le Parallelogramme SP fera égal au Gnomon QR.
Or ce Gnomon a été prouvd ¢gal a la Figure donnde
C. Partant le Parallclogrammie SP , qui eft appli-
qué i la Ligne droite donnée AB, cft ¢gal 4 1a Figu-
re donnde C. Etd'autant que e Parallelogramme
OP, dont le Paraliclogramme SP excede, cft
{femblable au Parallelogramme LM, par la 24.
Prop: il eft aufli femblable au Parallelogramme
donné D y Qui eft toutce qu'il falloit faire, & dé-
montrer,

PROPOSITION XXX.
PROBLEME X

Couper une Ligne droite donnée, [elon la
moyenne & extréme Raifon.

E fuppofe que la Ligne: C. B
droite AB?oit donnce; - / .
&je ﬁxopofc dela cou- g G _H

per felon la moyenne & ex-
tréme Raifon. Pour le fai- R
te, —

"Décrivez- fur la Ligne D E AF

ABle Quarré AC. Coupez le Coeé AD en deux
€galement au Poiut E. Du Point E au Point B me-
ez la’ Ligne droite EB. Prolongez la Ligne EA
vers F, & prenez EF égale 3 EB. Enfuite, décri-
trvez {ur AF le Quarré AH, & prolongez HG
©o- Pa - ‘ vers
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vers [ Celaérant, jedisquelaligne ABcft cons
pée au Point G felon la moyenne & excréme Rai-
fon, c'eftadircque ABefta AG, comme AGet
2 GB. Pour le prouver,

Par cette conftruction, & par le raifonnement
de la 11.Prop. du 2. il eft évident que le Re@an-
gle IBeft égalau Quarré AH. D'ouil fuit, par la
14. Prop. de cc Livre, que comme CB, ou AB
fon égale, eftd AG, ainiiGH, ou AG fon ¢m-
Ie, elta GB; Ce qu'il falloic faire , & démonuer.

PROPOSITION XXXI

THEOREME XXI.

Si fur les trois Cotez d'un Triangle Re-

' [hmgle font décrites trois Figures [em-
blables €& [emblablement pofees: celle
qui eft decrite [ur le Coté qui [osutient
U dngle droit eft égale anx denx an-
tres.

-

E {uppofe que le Trian-
gie ABC loit Rectan-
gie; que l’Ang!c_ BAC

foit droit; & que fur les
trois Cotez AB, AC, BC,

~ fotent ddcrites les trois Fi-
guares FA, Al, EC, qui.
foicut femblables & fembla-
blement pofies: Celacrant, R
je dis que la Figure EC, ddcrite fur le COé
BC, qui folitient I'Augle droit BAC, et ¢gale
aux




)
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aux deux autres FA & Al - Pour le prouver,
Abaiflez du Point A la Ligne droite AK , per-
ndiculsire 31a Ligne BC. Certe Ligne AK ( par
2 8. Prop. ) divifera ke Triangle ABC en deux
Triangles femblablesentr’eux ;, & au total ; & leg
Coicz AB, BC, CA, quifoltiennent chacun un
Angle droit, feront homologues, on de méme
Raifon. Eafuite dequoi (par la 19. Prop.) le
Triangle AKB eft au Triangle ABC, en Raifon
doublée de ABd BC. Orles Figures FA, EC, qui
font fuppof<es femblables , font aufli I'une a I'autre
en Raifon doublée de ABd BC, parlaz20. Prop.
de ceLivre. Et partant le Triangle AKB cft au
Triangle ABC, comme laFigure FAeft dla Figu-
te EC, Drasllears, le Triangle AKCeft au Trian-
gle ABC, en Raifon doublce de AC 4 BC, par
la 19, Prop. Ma:s (par la z0.Prop.) la Figure
Al cit aufh a la Figure EC, en Raifon doublée
de AC 4 BC. Partant le Triangle AKC eft au
Triargle ABC, comme la Figure Al cft 3la Figure
EC. Nousavonsdonele Triangle AKB, premie-
re Grandeur, quicft au Triangle ABC, feconde
randeur , comme la Figure FA, troifiéme Gran-
deur, eft i la Figure EC, quatri¢me. Deplus,
nous avons le Triangle AKC), cinquiéme Gran-
deur, quieftdlafecound: ABC, commela Figure
Al, fixiéme Grandeur, eft 4 Ja quatriéme EC,
Partant (parlazg4. Prop. du §.) comme la pre-.
micre Grandeur AKB, & la cinquiéme AKC,
prilesenfemble, fontd la feconde ABC; ainfi la
troificme FA, &lafixiéme A, prifes enfemble,
fontil.u]uamémc EC. Or la premicre AKB, &

" lacinquiéme AKC, prifes enfemble, font égales
-dlafcconde ABC, puifqu’elles conviennent. Donc

latioificme FA, & la fixidme AI, prifes enfem-
ble, fontauihi égales ala quatriéme EC5 Ce qu'il
falloit d¢montrer.

P P R O-
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PROPOSITION XXXI],
THEOREME XXIL

8i deux Triangles, qui ont denx Cotez
proportionnanx a deux Citez.o font dif-
pofez de selle forte qu'ils faffent nn An-

. gley & que lenrs Citez homologues [oient
paralleles : les deux autres Cirez [t
rencontreront direltement.

E fuppofe que dans
J les deux Trian-
gles ABC, & D
DCE, ke Coté AB :
foit au Coé AC,
commele Coté DC
' C E

cftau Coté DE; & B

que ces deux Triangles foient difpofez de relle forte
qu'ils faffent I"Angle ACD ; & que leurs Gdrezho-
mologues foient paralleles, ceft idire que le Co-
té AB foit paralleleau Coté DC, & le Coré ACan
Cowe DE. Cela érant, je- dis que les deux autres
Cotez BC, CE, fe rencontréront directement.
Pour le prouver »

Puifque la Ligne droite AC tombe fur les Lignes
AB, DC, qui font parallcles par fuppofition:
I'Ancle ACDeft égal A1'Angle A, quilui eft 0p-
pof¢alternativement , parla 29. Prop. du 1. De
méme, puifque la Ligne droite CD rombe fur Jes
deux Paralleles AC, DE: I'Angle D eft égald fon
oppofé alternativement ACD. Et partant %es deux
Angles A & D fone égaux entr'eux. Et pui(qlé" les

orez
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Corez qui fontalentour de ces Angles, font pro-
portonnaux , par fuppofition : lesdeux Triangles
ABC & DCE font équiangles, par la 6. Prop.
Par confequent ' Angle B eft ¢gal 4 I'Anzle DCE
& 1'Angle ACB égil al Angle E. Maintenant, puil-
quel’Angle DCEel} dgalal’Angle B: fi 'onajoii-
tealunl'Angle ACD, & al'aure I'Angle A, qui
font ¢gaux: les deux Angles DCE & ACD, ou
bienl Anglefeul ACE, feront dgaux aux deux An-
glesB& A; & en leur ajoﬁ:ant derechef I'Angle
commun ACB, ils’enfuivra que les deux Angles
ACE & ACB feront égaux aux trois Angles du
Triangle ABC, ceft adired deux droits, par la

32.du1. D'ouilfuit (parla 14.Prop.dur.) que
Jesdeux Lignes BC, CE, fe rencontrent directe-
ment; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXXIIL.
" THEOREME XXIIL.

Aux Cercles 'c:gmx y les Angle.r conftituez,
au Centre, ou a la Circonference, [ont
entr’enx comme les Arcs qui les [outien-

" ment 3 € les Selleurs font aufli entr’eux
commeces Ares, :

foient égaux ; & queles Angles BDC & FHG

foient conftituez aux Centres de cesdenx Cer-

cles. Celaérant, jedis que’Angle BDCeft 41’An-

gleFHG, commel'ArcBCeft % I'Arc FG. Pout
le prouver, . .

Menez une Ligne droite da Point B au Point C,

- , P4 & uue

JE fuppofe que les deux Cercles ABC, & EFG,
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& une autre Ligne droite du Point F au Point G,
Puis appliquez 4 la Circonference du Cercle ABC
autant de Lignes qu'il vous plaira, égales a BC,
telle qu’eft par exemple la Ligne C1. De méme,
appliquez 2 la Circonference du Cercle EFG au-
rant de Lignes qu'il vous plaira,, égales & FG, «l-
lesque font GK, KL; & tirez les Lignes droites
bi, l{:ll(, KL. Celapofé: )
Puifque :
les Lig?nes A
droites BC,
Cl, font
€gales:les
Arcs BC,
I, dont
elles font
les Sofiten-
dantes ,
Yont ¢gaux, Yar la 28. Prop. du 3. Enfuite de-
quoi; les Angles BDC & CDI {ont aufli dgaux, par

B

la 27, Prop. duméme Livre. Deforte que FAngle

BDI eft autant multiple de I'Angle BDC , quieftha
- premiere des quatre Grandeurs qu'il s'acitde mot-
trer étre proportionnuelles , quel’Arc BCI eft mul-
tiple de 'Arc BC, quieftla troifiéme de ces mé-
més Grandewss. Drailleurs, puifque les Lignes
droitesFG y GK, KL, fontégales: les Arcs FG»
'QK » KL, dontellesfont les Sofitendantes, font
¢gaux, parla 28. Prop. du 3. Enfuite de quoi,, les
Angles FHG, GHK, KHL, font auﬂqx égaux,
par la 27. Prop. du méme Livre, Deforte que I'Av-
gle FHL cft autant multiple de I'Angle FHG,
qui eft la feconde des quatre Grandeurs qu'ils'agit
de montrer étre proportionnelles , que A
FGKL eft multiple deI'Arc FG , qui eft la quatric-
ame de ces mémes ‘Grandeurs. 0:2 I'Angle BDIcft
égal il Angle FHL, I'Arc BCI s’enfuit ¢gal a1 Ar¢
¥GKL, parla26.Prop.du 3. Et fi I'Angle Bﬂ{
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eft plusgrand que I’ Angle FHL, I'Arc BCl eft auth
plus grand que FArc FGKL. Er enfin fi I'Angle
BDIeft moirdre que 'Angle FHL , I'"Arc BCI eft
auili moindre quel’ Are FGKL. Etpartant ( par le
2. Axtcinedu §. 5 cesquatre Grandeurs font pro-

ortionpelics ; ¢'eft & dire, qnel’Angle BDC cft
a l'Ang!c FHG, commel’ArcBCefta I'Arc ¥G;
Ce quil falloit premierement dmontrer, .

Je dis en fecond lieu, que les Angles BAC &
FLEG, qui font conflituez aux Circonferences de
ces Cercles font encore entr'eux comme |'Arc BC
eftal’'ArcFG. Pourleprouver,

Les Angles BAC & FEG font les moitiez des
Angles BDC& FHG, parla 20. Prop. du 3. Ec
parconfequent (parla 14. Prop. du 5.) I'Angle
BACeftal'Angle FEG, comme I’Angle BDC eft
2 I'Angle FHG. Or I'Angle BDC eft a I'Angle
¥FHG, commel'Arc BC et i 'Arc FG, commeil
a dréprouvé. Erpartant, 'Angle BAC cfta I'An-

le FEG, comme I'Arc BC eit a I'Arc FG; Ce
qu'il falloit démontrer.

Jedisentroifiéme lieu, que le SeGteur DBMC
eftauSeteur HFOG, comicel’Arc BCeft al'Arc
¥G. Pourleprouver,

Puifqueles Lignes BC, CI, font égales, & que
les Arcs BC, Cl, quelles foliziennent , font (gaux 3
1l s’enfit que les Segmens BMC, & CNi, font
autli égaux entr'eux. Aquoy fi on ajoiite les Trian-,

les BUC & CDI, quifontégavx, parla 4. Prop.
gu 1. les Seéteurs DBMC & DCNI feront zuflt
dgaux entr’eax. Deforte que le Seéteur DBCI cft
autant multiple dn SeCeur DBMC, quieftla pre-
micredes quatre Grandeurs cu’ils’acic de montrer
€tre propertionnelles ; quel’Are BCI eft multiple
de I'Arc BC, qu eft la troificme de ccs mémes
Grandeurs,  On prouvera de mdme, que e Se-
&eur HFGKL et autant muldiple du Secteur
HYOG, quicft la feconde des quatre Grandeurs

P qu'ik
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qu'il s’agit de montrer érre proportionnelles, que
I'Arc FGKL eft multiple de I'Arc ¥G, quieft la
quatriéme de ces mémes Grandeurs. Or file Sec-
teur DBCI eft égal au Secteur HFGKL , l'Arc
BCleftaufli égald I'Arc FGKL; Si le Secteur cft

lus grand que le Secteur , 1" Arceft plus grand que
r’Arc ; Etfile Se@eur eft moindre que le Secteur,
I"Arceft aufli moindre que I'Arc. Donc (parlez.
Axiomedu §.) cesquatre Grandeurs font propor-
tionnelles ; c’eft a dire quele Se¢teur DBMCeltau
Scéteur HFOG, comme'Ar¢ BCeftd I’ Arc ¥G;
Ce qui reftoit 4 démontrer.

IL.LCoroOLL A I WNE

Puifque I'Angle d'un SeGeur cft 3 I'Angle d'an
autre SeGteur , commel’Arcdel'uneft 4 1'Arc de
Paurre ; & quel’Arceftd I'Arc, comme le Seéteur
eft au Secteur : il s’enfuit que comme I'Angle cft i
I'Angle , ainfile Secteur eft au SeGteur.

IIL. CoROLLAIRE.

Deplus, puifquele Cercle eft compofé de tous
Fes Se¢teurs qui peavent écre autour de fon Centre:
i eft dvident que comme la quantité des quatre An-
gles droits qui peuvent éere aurourdu Centre , eftd
" Iaquantyeé dg I'Angle du SeGteur, ainfila quantité
de tout ¢ Cercle eft 4 Ia quantité du Seéteur. -

Fin des Elemens dEunclide,.
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