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A MONSEIGNEUR
"DESTREES,
EVESQUE ET DUC DE LAON,
PAIR DE FRANCE,
COMVTE DANISY.

Entre toutes les connoiffances asxguelles l’ Efprit bu-
masn [epent appliguer o i1 n'yen apoint qus Ayent plws
de rapport & la Religion gueles Marhématiques. Toutes
e Seiences o propajfnt également layecherche de laVe-
s mais dn’y agu’elles [enles qus [¢ puiffens vanter
meontefablement de Pavosr attesnte. En cffet , fi la
Religion, parleslumieres furnasurelles de {4 Fos s 70ns
J4it fjour 3 ce gui off au-deffus de la portée de nas Efprits:
Les Mathématiques , par le-niayen de ce Flambeas fr-
trieur ¢ naturel que Dieu a allumé en nows 3 & & la

Veur des premieres verstex generales gui [aatent d'a-

W aux yeux de tont le monde , nous introduifent dans
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EPITRE. :

unélongue [wite deplufiesrs antres veritez s qui en de-.
pendent s CF qui ne [ont pas moins certuines gue leyrs -
principes. Ceste raifon [eule doit (uffire, MO NSEI-
G NEUR, pour [atisfasre le Prublic, [ur le choix que
g'ai fait d'un des plus lllaftyes Princes de PEglife, ponr
Lusconfacrer un Onvrage tout confacré lui-méme a laVe--
7i€ ; & qus appliguant ndtre Efprst a des objets qus w'ont
rienqui /%zte les Sens y mass que nous ne laiffons pas de
trouver infiniment agreables , d canfedesveritex gu’on
découvre , peat mémes comtyibuer en quelque fagon an
réglement de nos maars, en nows détachant des chofes
[enfibies, qui font les canfes les plus ordinaivesdelenr
corruption. Discettepremicre ouverture que je donnede
ma penfie chacan [ansdoute y applandit , & enchirvif-

fant mome pardeffus , me prévient dija ﬁ:r tout ce quc
4

je puis avoir & dire a Vitvegloire. Vitre lllufire Nom ,
MONSEIGNEUR, comme un nonvean Flambean
gui [urprend €7 qui brille s fast voir tout dun counp les
nobles comvenances quf [¢ rencontrent en mon deffein  de
mettre cit Ouvvage fous unre [ glorseufe protection. Le
plfige eff aile du Rang d laPeifonne; (T honn'apas
pintor aporguve de voir les verstex Mathimatignes ons
a2 e d'an des plus facrex Dépsfitaires de cel-
les dela Fory qu'onles folicite €5 mos wvec elles, d':-
tre a Labry d'un fi beaw Nom 5 oi tour eff également
grand (5 [olide , majefluenx & éclarant. Une Amboffu-
de dans lapremiere Cour du Monde Chritien, prolongie

prur la guatyiéme fois an deld des tevmes ordinaives , fait

Voir d tout {Unsvers, en la DPerfanne de Monfesgnenr
Vatre Pere, une fidelisé funs veproche s une [ageffe con-
[fommie, une capacité [ans boynes. Ces Nigotiaticius
reitereés de Monfeignenr le Cardinal £ Effrées , Vitre
Oncley a Rome, parordre de Sa Majefté , dans les con-
jonClures les plus délicates , ol Polstique , aulfi bien

" que ls Nurare, demandedenx yews , nom posr véir plus

cluasrs mass pour voir plam feurement , €7 avec plus d'é-
tendut , me marguent-clles pas une diflinttion particu-
liere de merste , € une confiance entsere ex la  force O
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en lu prodence de fon génie. Et nedirost-on pas, quele
Monarque le plus iclairé que la France aitjamars ey,
pleinement content €9 fatisfait des fervices decesdens
Hluflres Freres , [emble anmislien de tant de grands Su-
jetes B'entrouver pas-un digne de leur fucceder » jufques
4 cegn'affocsé ala Posrpredel'sun 5 €7 rempliffant le me-
rite de toms-les-denx , Voss alliez Vens-mime continuer
“foitensr ln gloive de ls France, 7' cellede Vos Ance-
fires, fur it angufle Théatre, uniguement defliné, ce
fem_éle s dceux de Vitre Nom. D' aillenrs ces grands &
famenx Exploses, par oi Monfeigneur le Marbchal , V-
1reOncle, commenga i fe fignaler . anllitit que Sa Ma-
jefie Leit bomort de la Charge de Vice-Amiral , € que
lebrujt de fos Canons a feuit retentir partont ; Ei fisr tout
et prodige devalenr €5 de prudence qu’ il fit paroitre i Ta-
bako, { ol tout ce qui emblost devosr conconrir é fa pevte,
14 difyofition des liens 5 le grand nombre des Ennemss ,
celusde Jeyrs Vaiffeanx , I« difficuité de les abarder, le
C"’{ﬂ pointe pour leur d?fm_{é » toute une Ifle en un mot
Armeée contre luy, [esbleffures méme & fes nanfrages
5oms [ervy gu d vendre fuvie plus illufbre, €7 [avidloire
Plas glor seufe ) font Voir en [ Perfonne tant de courage
) Lintrépidiié , de conduite €7 de 60”‘ ne tont
enfemble,que ce Monde-ci femble nepas fuffive aux grands
G vafes deffeins, €5 atoutes les gcrzcrcuﬁ's €5 hardies
entreprifesde Ceux de Vitre Meifen. Pardonnex y MON-
SEIGNEUR, cette double ]£x’1h'e de mon xile , qui
nefraurcit d.plusve qu'é Vitre modefise , mass gui agrée-
re funs doute d ces premicres Tetes de tous les Ordresde
PEtat, gui Vows ont vex [oitenir 7" prifider avec tant
Aéclat , dans la plus celebre Ecole du monde ; ot Voue
Avex commencé d jester los premiers fondemens 5 & faire
conceverr les premieres ;{F:mmc: de cette Grandesr &
Dignité que Vous poffedex , & de toutes les antves qus
Vous attendent , <o anxquelles Vows powve z filegstime-

“ment afprrer. Fofe mbmedsve , gue [on a déjaven briller

€2 Vows par avance, foutes les marques €7 tous les ca-
raderes de cetre future Grandeds , dans ces premiers
8 effcis




!——-————.~—————’—’/

| EPITRE .
effiss de generofité de juflice, €7 degraces, guevous
avezx fait paroitre , désl'entréede Vitre Epsfeapar. 1l cff
bon's MONSEIGNEUR, gn’ilen refle quelgne mar-
guedlaPoflersté; O que ceux qui homoreront dansles

frecles avenir lamemosre de few Monfiear Robsnlt , (que

Me|lienrs Vos Freres, les Marguisde Cenvres ¢ de T¢-
mines , avec les plus Grands de la Cour , n’ont pas autre- .
Jois dédaignié A avoir penr Maitre ) [rachent y gu’elle a
éré affez chered un Prélat de Vitre rang, non feulement
pour agréer que [es Onvrages pofthumes paru(fent [ous [on

" Nows ; mass posr donner an[fi accez a fes plas Proches ,

pour [ ufbifier devant Vous , & ponr Vous obliger 4 mar-

“querde lajoye de leur innocence. Fen avois entrepris ln

deffenfe, comme Bean-Peredu Deffunt , €7 j'en devrois
pArtagey lavéconnoiffance avee les Vivans, [i Vos bontex
mem’engageoient 4 ttre entierement € fans partage,
€7 avec une Vénération trés-profonde

MONSEIGNEUR,
-

De Vétre Grandeur

Le trés-humble & trés-obciffane
Serviteur ,

CLERSELIER.

P R E-
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90F ne doutepointqu'il n'y aitbien des gens

\§qui trouveront 4 redire auTitre que j'amis

iSi latére de ceLivre, Oenvres poftbumesde

Monfienr Robanlt, & i qui ce frontiflbi‘cc

(7)) ne plaira pas. Et fi par hazard vous,qui lifez
cecl, étiez de ce nombre, comme cela pour-

soitbienétre : je veux bien vous avertir ici dés I'entrée, -
queni vous, ol tous ceux qui pourroient vous reflem-
bler , ne ferez pas les premiers qui y auront trouvé &
zedire, puis que moi-méme jel'ai condamné, & qu'il

ne m'apaspli, .

Maisaufli & dire le vrai, ce n'eft pasune choft fi facile
quel'on pourtoit peut-étre s'imaginer , que dedonner &
un Livre,un Titre qui lui convienne, & qui lui convienne

“juftement.Er méme j'ofe dire,qu'aprés s'érre bien donné
dela peine pour en chercher un , il eft prefque impoffible
de pouvoir jamais rencontrer au gré de tovglemonde.

C'eft donccomme une ncéeﬁ'm:% que leTitred’un Livre
foitcontrdtlé s mais qu'ille foir;a la bonne heure ; pour-
veu que dailleurs le corpsen foitbon, & necontienne
rienque de vray & de raifonnable , 'onne doit pass'en
mettre fort en peine, ni chicaner beaucoup la-dellus.

Or je puisaffarer qu'en présde cent feiix_llcs queceLivre
contient, & par confequent cn prés de huit- cens pages , il
W'y arien qui ne foit entierement conforme a laRaifon,&
quila puiffe choquer le moinsdu monde. Chague psgc >
chaque ligne , chaque mot , font autant deveritez, dont
nous fommes convaincus par la Lumicre naturelle, com-
me érant les réponfes vives & netres de certe Lumiere in-
terienre,qui ne manque jamais de nous dclairer & de nl?us
inftruire , toutes les fois quenous la confuLton1s » par ?}-
sention que nous fommes obligez de préter aux chofts

. * 4 quc




> P R E F A C E
que nous voulons bien concevoir, & que nous ne fommes
point honttuxd'apprendre. Auffi, n'cft-ce que faute de
cette attention , (comme I'a fort bien dit un celebre Au-
teur.de ce temps,)que nous tombons tous les jours en de
lourdes fautes, foit en approuvant ce que nous n'enten-
dons point,foit en contredifant les veritez les plus certai-
nes,mais que nous ne voulons pas fcavoir ;” & auxquelles
nous ne donnons pas toute l'application qu'il faut
pour les comprendre ; parce qu'elles font contraires d
d'anciens préjugez dont nous ne voulons pas nous défai-
re, & dansla pofleffion defquels nous fommes bien aifes
de nous maintenir,pour joiiir paifiblement de ndtre mai-

- trife, & couvrir par ce moyen notre ignorance.

Cen'eft pas que je ne fceufle fort bien quel Titre il au-
roit fallu metere 3 ce Livre, pour qu'il luy convine jufte-
ment ; mais ce Titre n’aurott pas éé au gré du Libraire.
Ercomme,pour |'ordinaire;ilarrive de la conteftation en-

. treles Libraires & les Auteurs fur la difpofition du Titre;
teux-cy n'ayant en veué que la conformité qu'il doit
avoiravec le Texteafin quel'un ne démente pasl'aucre; &
ceux-ld au contraire ne {e fouciant pas beaucoup de cette
conformité, mais voulant quelque chofe de (pecieux , qui
puifle exciﬁcr la curiofité des Le&teurs, & leuren attirgr
pluficurs:“il ‘ne faur pas s’étonner fi I'un eft quelqucfois
obligé de ceder 3 I'autre, pours'zjufter enfemble « & ac-
corder leurs differens.

Or perfonne ne peut douter que tout 'interée que peut
avoir un Libraire dans 'imprefliond’un Livre, ne {oit
fon interée propre & particulier;qui elt,quele Livre dont
il enttepreng Pimpreflion,ait du d¢bit, qu'il ait cours dans
le monde , & qu’il ne lui demeure pas fur les bras, renfer-
mé dans un Magazin,pour étre rongé des vers » & mangé
par la pouffiere, pliitdt que dévoré par l'avidité d’un
grand nombre de Curieux ; comme fans dourteil fele
promet quand il commence une Impreffion. C’eft pour-
quoi il a été jufte de le contenter ici; & c'eft ceque
jay prétendu faire par le Titreque jaimis d la tére dece

Livre, .
Mais
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Mais quelqu’an tournant 14-deflus ici le fefiiller , pour
voir denc ce Titre fpecieux que je dis avoir misa la téee
de ce Livre, (ne fe reflouvenant plus quelileft,) & ne
" trouvam que trois ou quatre mots fort fimples & fore
communs , croira pent-éere que je me {uis oublid de mon
deflein, ou quej'ai rerenu,comme un fecret que je n'ai pas
-voulu divulguer , ce Ticre {pecieux dont je parle ; oubien
peut-éere quaprés lui avorr ingendiment confellé que je
wen {gai point d’autre que celui qu'il porte , il ne pourra
pas s'empécher de s’emporter contre moi,en m’accufant
de mayvaife foy & d'ignorance. De mauvaift foy ,ence
que {cachant,commeai dit,le jufte Titre que 'on deygic
mettre 4 ce Livre,jene 'y ai pas voulu mettre; & dig‘ﬂ
rance, en ce qu'il n’eft pas pollible que tourt aucre Ticse
que ‘X‘on yauroit pit metere , ne £t pour le moins auffi
fpecienx que celui que j'y ai mis , & peut.étre mémes plus
au goiir detonte le monde. Od enfin , pent-étre qu'aprés
crreun pea revenu de fgiemportement , pour m’en faire
uneefpece d’excufe, & me rendre quelque juftice  ayane
appris par le bruit commaun, que je ne pafle pas dans le
monde pour un homme de mauvaife for , nitoura faic
ignorant, il me priera de bonne grace que je lui dévelope
d%nc le myftere qu'il juge devoir &ere renfermé dansce
Titre, pourt meriter,{ous §es termes fi fimples, lenom de
pecienx. Etencela je confeffe qu'il aura quelque ralfpn 3
& ceft aufli ce que je vais ticher de faire danslafoite,
pour lererirer de la peine ot cela 'aura mis. .
Laréputation que Monfieur Rohaule s*étoit acquife de
fon vivant,étoit devenué i grande, & fon nom fi celebre,
qu'il étoir connu non feulement dans tout ce Royaume »
mais mémes dans toute I'Europe. Etquoi que depuis fa
mort jufqu’aujourd’hui , il fefoit éconlé prés Qe ix an-
ndes , pendant lefquellesil {emble que fa memolre auroit
df fe perdre, wayant vien parl delui depuis ce temps-
d:neanmoins comme eftime qu‘il avoit laiflde delui cn
mourant, faifoit aifément croire a tout le monde , qu il
n'éoit pas poffible qu'un homme comme IU{ fe fiic renu
fansrien faire, enforte qu‘ibr ne fiie rien refié, & quon
-5
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efit, pour ainfi dire, toutenfeveli & enterré avec luien
le mettant dans le tombeau ; celaa fait que les plus cu-
rieux & les plus vigilans fe font auffi-tdt {oigneufement
informez s’il n’avoit point laiffé quelques Ecrits aprés fa
mort. Et le bruit s’¢tantrépandu partout qu'il en avoit
Taiflé quelques-uns: j'ai depuis ce temps-1a éeé fi fouvent .
& i puiflamment follicité par lesinftantes prieres d’une
infinité de perfonnes de toutes fortes de conditions,& par
Yes lettres frequentes que j'ai receu€s de toutes parts, d'en
vouloir faire partau Public, quejen’ai pli m’en deffen-
dre, nimedélivier mémes de leurs preflantes follicica-
tions & importunitez, qu’en fatisfaifant 4 leur defir.
&C "eft donc ce Livre, ou pliitdt ce Reciieil de plufieurs
ers_petits Traitez de Mathématique , qui paroitau-
jourd'hui. Maisfijavois mis3 fatée, ceTitre qu'ilde-
vroit porter, cela luiauroit fait perdre une bonne partie
del'eftime qu’on en avoit concii€ auparavant fans le voir,
& auroit de beaucoup reftoigi Pardeur & la curiofité de
plufieurs.Caril y a partout un figrand nombre de Livres
de Mathémarique, & ou tour ce quel'on fgauroir dire
touchant cetre matiere,eft fi bien. & fi amplement déduit,
w’il ne femble pas poffible qu’on puiffe la-deffus rien de-
irer davantage. C'eft pourquoi pour ne pas tant fe dé-
couvrir d’abord , & laiffer a deviner aux Curieux quels
cuvent étre ces Ouvrages de Monfieur Rohault , il a fal-
‘ludéguifer un peu le Titre ; & auliecu de nommer chaque
Traité par fonnom, ona été obligé delescomprendre
tous enfemble fous ce Titre general & fpecieux,d’Ocxvres
pofih de Monfieny Robaslt, Orcestermes generaux
d’Ocuvres pofthumes , emportentavec foi, & font conce-
voir quelque chofe de grand , quand celui quien et ' Au-
-teur, eft d’un grand nom, comme eft fans doute celui
de Monfieur Rohault; particulierement chezles Etran-
gers, ol Ia jaloufie ne regne point, & qui pour cela en ont
tofijours fait beaucoup d'eftime. Et ce font eux qu'un
Libraire a principalement 4 ménager , 3 caufe que leplus
fouvent c’eft d’eux qu'il tire fon plus grand profit;
Au refte,cen'eft pas fans peine & fans travail,que N}ion-
eur

.
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fieur Rohaule s°¢roit acquis cetre grande répuration. 1
eft vrai que la Narure, par un avantage rout fingulier ,
Iui avoit donné un Efprit rout 4 fait Méchanique , fore
propre & inventer & A imaginer toutes fortes de Machi-
nes; &avec cela des mains arriftes & adroites, pour exe-
cuter tout ce que fon Imaginarion lui pouvoit reprefen-
ter, Auffi fefaifoir-il un plaifir d'aller dans les boutiques
detoures fortes &' Ouvriers s pour les voirtravailler cha-
cun de leur Métier, & pour y confiderer avec attention
lesdivers Outils dont ils fe fervoient pour I'exéeution de
leurs Ouvrages. Etc'éroit une des chofes qu'iladmiroit
le plus,& enquoi I'induftrie de 1I"Efprit humain lui pasoil-
foi plus merveilleufe , d'avoir pliinventer tant de fortes
d’Inftrumens, qui rendent le travail aif¢ , & fans quoi il
feroit impoffible de venir 4 bour d'aucun ouvrage. Mais
“comme fon genie furpafloit de beaucoup eninvention &
& enadreffe celui de1a plus-part des Ouvriers , auffi leur
donnoit-il fouvent de bons avis, foit pour la conftrution
- delears Ouils, foit pour faciliter lenr travail & dimi-
nuer leur peine; & il ne leur difoitrien de particulier »
quil ne mic auffi-tde Ja maina 'ceuvre, pourlenrap-
prendre loi-méme d le mettre en pratique.
CeNaturel ingenieux & pénétrant, dont la Nature 1'a~
voit doiié, lui rendoit fi facile tout ce d quoi il s"appli-
quoit, qu'il n'avoit- prefque trouvé aucunce difficuleé i
apprendre les Mathématiques ; & pour cela il ne lui avoit
point fallu de Maltre. C’eft pourquoi lesayant, pour
ainfi dire, comme inventdes de lui-méme, il les pofledoit
patfaitement, Aaffi eft-ce ce qui luidonnoitun rand
avantage pardeflus tous ceux qui comsme lui faifoient
profeflion deles enfeigner, & qui faifoirquonle préfe-
© I0it aux autres, & caufe dela netteté & facilitd quecela
Iui donnoit pous s'expliquer. Je le pourroisici certifier
moi-méme, ayant éng.'> {on Difciple comme les autres » fi
j¢ necraignois que mon témoignage ne pafla pour fal-
pect. Mats il en aeu tant d'aurresde routes conditions »
& des plus qualifiez du Royaume, foit dela Robe, _fow
del’Epée, foit de la Cor, quine feroient pasdedifh-
. * 6 cuire
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culté de le certifier comme moi, s'il en falloit venir i
cette preuve de fait, queje ne feins pointdedireici har-
diment, que I'Ufage & I'Exercice lui avoient ouvert
I’Efprit 4 une maniere d'enfeigner, fiailde , fi claire, &
avec cela fi particuliere, qu'il n’y enavoit poine quizp-
prochitdelui, & quilui furen cela comparable.

Auffi, s'il m'eft ici permis de faire entrer dans fes
lolianges une chofe qui n'a ¢té qu'en projer , &
n’a point eu d'execution : Si la mort ne nous I'céic
pas fi-tdt ravi, il éwoit fur le point derecevoir le plus
grand honneur qu'il pouvoit jamais avoir en (a vie, puif-
qu’on le deftinoit & étre le Précepteur de Monfeigneus
le Dauphin, pour lui enfeigner les Mathématiques & la
Philofophie, auffi-tdt que ﬁc cours de fes Erudes]'au-
roitconduit jufques-1d. Etce que je disici a {a gloire, &
que j'avance {ans autre preuve que mabonne foi, n'eft
pourtant pas une chofe fi difficile d croire. L'exemple de
Meflieurs les Princes de Conti, qu’on luiavoit misen-
zre les mains ddsleur bas 4ge, pour leur former I"Efprie
debonne-heure , & fortifter leur Raifon, avantqu’elle
fe piit corrompre par les fauffes idées d'une vaine Phi-
]o(gphie, & qui donnoient a la Courde fibelles mar-
_ques de certe ouverture d’Efprit , & du progrés qu'ils
faifoient tous les jours fous {a conduire, pouvoit bien
étreun motif capable de faire venir cette penfée A ceux
qui avoient alors la direction fur les Erudes de Monfei-
gheur.

Mais quand bien mémes ceque dis n"auroit éeé qu'y- -

ne vaine préfomption de Monficur Rohault , & une
faufle imaginarion dont il fe feroit Jaiflé flater fur de trop
égeres conjectures, il me fuffit pour moi que je n'avan-
ce ici rien de moi-méme , & que je n'ayeappris de fort
bonne part. Et 4 1'égard de Monficur Rohault, quand
il fe feroit trompé dans fapenfe, cela ne pourroit rien
faire contrelui, ni porter avcun préjudiced farépura-
tion ; puis que cela méme en fuppoleroitune en lui af-
fez bien ¢rablic, pour que I'on plit jetter lesyeux fux
lui, comme fur une perfonne capable de remplir 1{1tn

pofte
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pofle fi honorable. Erdevrai-, quoi quecelan’ait point
eu d'effet, foit parce que la mort!'a prévenu, foirparce
que c;la ne devorr point étre : cela neanmoins n’a pas em-
péehé que fa réputarion ne fe foit ¢tendué fore loin, &
warien diminud del'eltime qu’on enavoit.

Maisaprés tout, il n'eft pas mal-aif¢ de deviner d’otl
lui eft venué cette grande eftime; les canfesen font trop
publiques pour pouvoir &tre ignorées. Chacun fgaic qunl
avoit"honneur d'enfeigner 1a plus grande partie des jen-
nes gens de la premiere qualitd ; cequile faifoit connoi-
tredla Cour. Ercomme les Efprits y font beancoup plus
raffinezquiailleurs , quel'ony épargne moins lesgens,
& que les défauts y font plus relevez : i fa Méthode a’en-
{eigner n’en avoir été tour a fait exempte, il feroit bien-
tot devenu la fable & la rifde dela Cour, & n’auroit pas
manqué d'étre bafloiid & méprifé de tout le monde. -
Mais quand ona v que les plus grands, 4 Penvi les uns
desautres, lui confioient l'intructionde leurs Enfans »
celaa fait que chacun 4 leur exemple I'a voulu avoir pour
Malure ; jufques-la méme, que plufieurs qui portoient
le bonnet , & qui profefloient publiquement dans les
Colleges, n’ont point euhontede devenir fes Diftiples. _
Bienplus, fa réputation ayant ‘pafié les limites de ce '
Royaume , & s'éant répandué dans les paisderangers,
illuienvenoit de toutes parts, & en fi grand nombré,
qu'il ne pouvoit plus fuffirea tous. ' :

- Toutefois ce n'eft pas encore de 13 qu'il a tiré 2 plus
%rande gloire.Les Conferences publiques qutil faifoit une

- fois toutes les femaines , o {e trouvoient des perfonnes
detoutes fortes de qualitez & conditions, Prélats, Ab-
bez, Courtifans, Doécurs, Médecins, Philofophes,
Geometres , Regens , Ecoliers, Provinciaux , Etran-
gets, Artifans , en un mot des perfonnes de tout ige , de
tout fexe , & de toute profeffion, & ot il pronongoit pref-
quaucancd’oracles, qu'ilfaifoit de réponfes aux diffi-
-cultez qui loi éroient propofes indifferemment par tou-
tes fores de perfonnes , 1'avoient mis dans uue fi grande
réputation, qu'ils’eneft trpl;'l\é pluficurs , les uns par

: 7 . cu-
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curiofité, pdur fe donuer la fatisfaction de ’entendre, les

~ aures par jaloufie , pour juger de fadotrine & ticher de

lacombattre, quiontquirtté leur pais, & entrepris de
grands voyages.

La Méthode que Monfieur Rohault gardoit dans fes
Conferences , étoit dy expliquer I'uneaprés I'autre tou-
tes les queflions de Phyfique , en commengant parl’éea-
bliffement de fes principes , & defcendant enfuite a la
preuvedefes effetsles plus particuliers & les plus rares.
Your celail faifoit d’abord un difcours denviron une
heure, lequel n’étoit point étudié , & owtil difoit imple-
ment ce que fon fujec lui fournifloit fur le champ. Cleft
pourquoi il permettoit & un chacun de I'interrompre ,
quand il arrivoit que ce qu’il avoit dif , oun’avoit pas éié
affez bien compris , ou que quelqu’un trouvoit quelque
obje@tiond y faire. Eralorsavecune patience & mode-
rationque jai cent fois admirée’, & dont lui feul éroit
caPable, il €coutoit paifiblement tout ce qu’on lui vou-
loit objecter, pour extravagant qu'il plit étre , fans jamais
interrompre celui qui parloit 5 & aprés avoir fatisfaitd
{es objections , il reprenoit le fil de fon difcours ot il I'a-
voitquitté , & continuoitd expliquer le refte de lama-
tiere qu'il avoit entreprife. Aprés quoi la difpute €toit
ouverte d tout le monde ; non pas une difpute tumul-
tueufc , qui {e pafsir implement en bruit, maisune dif-
pute paiftble & honnéte, ot chacun propofoir modefte-
ment & nettementles difficultez qu’ir avoit remarquées
fur la matiere qui avoit été agitée ce jour-1d, afindes’en
inftruire, & de remporter du fruit deces Conferences.
Et pour "ordinaire Ia difpute finifloit dés la premiere ré-
ponfcqu’ily faifoit 5 car aprés avoir reconnu par les diffi-
cultez qu’on lui avoit propofées, cequi avoir manqué 3
fapremiereexplication, 1l réfumoit fi bien, & dansun

- fibelordre, tout ce qu’on lui avoit objecté , & y répon-

doivavec tant de nettetd & de lumiere, queceux quiles
lui avoient propofées , & tous les autres fpectateursde la
di(}mte » n'ayantrien 3 repliquer , s’en retournoient fi fa-
tistaits de fes réponfes , qu'il s'attiroit I'admiration de

tout
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toutlemonde. Jenappelleicia tcémoin des milliers de
perfonnes qui ont aflifté plufieurs fois i [es Conferences,
& quiayant alors été charmez de Ja juftefle & de labeau-
té defesréponfes, & n'enayant Tas encore perdu le fou-
venir, le regrettent encore tous les jouts.
Mais ce qui arendu fon nom plus recommandable &
pluscelebre, eftcetre Mcéthode fimple & facile dontilfe
{ervoit pour expliquer les plus difficiles & plus curieufes
queftions de Phyfique; comme la Lumiere , les Couleurs,
. I’Arc-en-ciel , les Lunettes, le Flux & Reflux de la Mer ,
les proprietez de I' Ayman , la pefanteur de I’ Air , les que-
ftionsdu Vuide, & quantitéd'autres. Car d I'entendre
parler 1i-deffus , vous eufliez dit qu'il étoit de concert
avec 1a Nature , & qu'elle prenoit plaifir & lui découvrir
fesfecrets; qu'elle luiavort fait voir les differentes par-
tiesdontles Corps font compofez , & lui avoit appris
quels effets devoient fuivre dela communicationde leurs
“mouvemens; car il faifoit comme toucher au doigt tout
ce qu'il difoit fur ces matieres. Etafinqu'il n’en piit re-
fteraucun doute , il y joignoit pour preuves quantité de
belles experiences , qu'il faifoit devant tout le monde , &
dont le plus fouvent il faifoir prévoir leseffets 3 chacun,
{ enfuite des principes qu’il avoit auparavant éeablis , )
avant méme que d’en venir 4 I'épreuve.
Cleft ainfi qu’aprés avoir prouvé & grabli pour princi-
pelapefanteur del’ Air, il faifoit voir que tous ces effets
?uc P'onacofitume d’attribueri la crainte du Vuide,n’en
ont que de fimples dépendances,dont les confequences fe
tirenc d’elles-mémes , & fans beaucoup de raifonnement.
Et pour le faire comprendre , & toucher, pour ainfidi-
1e,au doigt & a I'cel, il avoit fait faire tourexprés quan-
tité de Tuyaux de verre, de toutes fortes de fagons , qu'il
xemrliﬁ'oit dediverfes liqueurs , {clon les differens effers
qu'il vouloit prouver ; mais celle dont il {c fervoit le plus,
& quilui éeoit la plus commode pour fes experiences ,
érottle Vif.argent. Car comme unc fort petite quantité
contrepéfe a beaucoup d'ean’, & & une bien plus grande
quantité d"Air , il pouvoitcommodément , & avecdes
‘ Tuyaux
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"Tuyaux d'une médiocre grandeur , faire voir par expz.
. rience la plus grande partie des effers qui réfulrent de cet-
te pefanteur. '

Or entre tous ces Tuyaux , il en avoit inventé un d’une
conftruétion tout-a-fajt ingcnieufc & particulicre ;. fem-
blablea peu prés i la figure dont les Anatomiftes fe fer-
veut pour reprefenter la grande Artere alcendance & def-
cendante ; par le moyenduquel il faifoit voir en méme
temps deux effets tout contraires , & pour cela méme
fort furprenans , dela Pefamcur del’Air. Caraprésavoir
sempli ce Tuyau de Vif-argent, & fait toutes les cere-
monies requifes pour faire qu'en fe vuidant d'une partic
dansun vaiffeau, il en reftic dedans la hauteur de deux
pieds-trois pouces, comme il arrive d'ordinaire : on avoit
le plaifir de voir en méme temps monter le Vif-argent
dans un petit tuyau renfermé dans la branche d'enhaur,
& defcendre celui qui €toit refté dans labranche d’em-

- bas, auffi-tdt que par unc fort pttite ouverture, faiteTeu-
lement avec la pointe d'une épingle . on avoit donn¢
moyena I'Air groffier d'entrer dafs ce tuyau. Or certe
feule experience eft une preuve fi manifelte de la pefan-
teur de I'Air, & prouve en méme remps fi manifefte-
ment que ¢’eft cette pefanteur qui produit rous ces effets
merveilleux quon ateribué ordinairement 4 la craintedu
Vuide, qu'il faut fe boucher les yeux, on n'en avoir
point, pourendouter.

Samaniere d'expliquer la Lumiere & les Couleurs étoit
aufli admirable; & fi ceux qui veulent que les Couleurs .
foient des Accidens Réels, & qui voudroient mémeen
faire un article de notre Foi, lui avoient fait I'honneur
d'aflifter eux-mémes 4 fes explications , & veu les expe-
periences dont il {e fervoit pour en découvrir la nature, &
fait voir que ce ne font que des modifications differentes -
de la Lumiere, felon qu’elle tombe fur des Corps dont
les parties ont diverfes figures & differens mouvemens ,
& que de 13 elle rejaillic vers nos yeux avec lesdiverfes
modifications qu'elle a recends des Corps fur lefquels elle
cft tombée : je doute fore qu'ils euflent voulu aprés cela
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traiter d’hérériques, ceux qui ne les regardent du cbeé
des objets, quecomme des differentes modifications de
la Matiere ; & ducoté de celui qui les appergoit, que
comme des fenrimens en lui, qu'il tapporte aux objets
qui les ontexcitez.

- Ceprincipe fuppof¥ , il ne rendoit pas feulement rai-
fon, maisdes preuves fenfibles, de tout cequilya de
plus fingulier & de plis merveilleux dans) Arc-en-ciel,&

ue Mr. Del cartes,avant lui,a expliqué fi admirablement

aus fes Méreores. Car par le moyen de certaines phioles
oubouteilles de verre , pleines d'eau, il faifoit remarquer
les endroits par ot les rayons de lumiere, qui fe changent
en couleur , entrent dans le verre ; les lieux ot ils fe réflé-
chiffent;& ceux par ot ils fortent , pour venir de 1 fraper
nos yeux , avec les modifications qu’ils ont receuts deces
diver(es réfiéxions & réfractions , d’oti réfulte en nousle
fentiment des Couleurs. Quelquefois méme il avoitl'in-
duftrie de faire paroiere dans fa chambre un Arc-en-ciel
mlﬁfld » parle moyen d’une pluye qu'il avoit 'addrefle
de répandre aux lieux ou il devoit paroitre , felon I'en=
droit ot Je Soleil étoit alors; & de le recevoir fur une
toile bien blanche & bien unic; on fes Couleurs fe
peignant fore exaftement , donnoient le moyen aux
fpeltareurs de les pouvoir confiderer avec foin & exadi-
tude.

Je n'aurois jamais fait, fi je voulois parcourir toures
les diverfes experiences dont il fe fervoit pour juftifier fes
raifonnemens, Mais entre toutes celles qu’il communi~
quoitau Public, il n'y en avoit point qui furpritavec
plus d'étonnement I'Efprit des (pectateurs, qui leur
donnitdavantage d’admirarion’, & qui excitir plus vive- .
mentfeur curiofit, que celle de’Ayman. Aufli quand
on feavoit qu'il en devoir expliquer les proprietez, & en

aireles experiences, il y accouroit tanc de monde , que
non fculgmpnt Ia falle o} il les faifoit , mais toute fa mai-
fon, n*étoit pas capable de lc contenir. '

1 avoir pour cela une boite , otl éroit renfermé rout ce
qui lui ¢eoit necetlaire pour faire fis experiences 3 d'ouil

tiroit
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tiroit chaque piece I'une aprés'autre,, felon I'effetoula
proprieté qu't vouloit prouver, & l'e?ctience que pour
celailavoit a faire. Et quoi qu'il ne ditrien encela que
ce quil avoit appris de Monfieur Def-cartes : nean-
moins,comme il rendoit les chofes fenfibles par le moyen
de fes experiences, & que fa Méthode de lesexpliquer
¢roit difterente de la fienne , cela faifoit quel'on et dit
qu'il en cfir éed I'Inventeur. Car Monfieur Def cartes
s'eft fimplement conteuté de rendre raifon de toutes les
roprictez de I’Aiman qui lui €toient connués, & que
es Curienx , avant lui, avoient obfervdes ; mais il nes’eft
pas mis en peine de les mettre dans un ordrequienfit
connoitre la liaifon & la dépendance. Or c’eft ce que
Monficur Rohault faifoit dans fes explications publiques 3
ot aprésavoir rendu raifon de trois ou quatre proprietez
les pluscommunes de I'Ayman, il en déduifoit toutes
lesautres par une fuite fi neceffaire, qu'il n'y avoit per-
fonne dans I'Affemblée qui ne les remarquit auffi
bien que lui, & qui n'en prévit 'effer, avantque den
_ venir i I'experience.

Ces forees de preuves fi claires, fi convainquantes , & fi
fenfibles, fortdifferentes de ces vertus & qualitez occul-
tes dont les autres Philofophes ont coittume de fe fervir,

_pour rendre raifon dece qu'ils ignorent , juftifient ce me
femblebien clairement la verit¢ des Principesdontelles
dépendent ; car le moyen de pouvoir tirer un fi grand
nombre de confequences juftes, & que les effets verifient,
d’un fi petit nombre de Principes, fices Principesn’é-
toient veritables ? Et n’eft-ce pas unc chofe bien érrange ,
queces Principes érant clairs a Efprit, quela Raifon en
€tant convaincué , & que perfonne n'ayant pit découvrir
le moindre effet de la Nature auquel ils contrarient , de-
puis tant de temps qu’on les examine : il y ait cependant
aujourd’hui des gens affez imprudens pour fe fervirdu
plus augufte & du plusincomprehen(ible de nos Myfte-
res, pour les combartre, & pourticher d'en déduire,
s'ils pouvoient , lafaufleté. Ces perfonnes ne prennent
pas garde funs doute aux inconveniens qui s'en enfui-

: vent;
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vent; puis quecontre leur deflein, ce qu'ils font ne fere
. u'a fournir des armes 3 nos Adverfaires ; & peutméme
€tre capable d*dbranler la foi des Fidéles, & de faire chan-
celerceux qui ne {ont pas encore bien affermis dans leur
croyance. Car comme nous fommestous Hommes ceft

V' adireRaifonnables, avant qued’étre Chrétiens: cequi

- perfuade la Raifon, entre pllitdtdans UE(prit, quece
. giui nouseft en(éigné par la Foi, Outre quetoutce qu'ils

fent, n'érant fonde que fur des fuppofitions fauffes , il
n'y arien de plus injufte & de plus dangereux , quede
faire combattre la Verité contre la Verite, ceft i direla
Foi contre la Raifon bien éclairde ; puis que lune n'eft
Jamais, & ne peut méme jamais éire contraire 3 I'au-
tre. Cleft pourquoi il fuffircit pour toute réponfe,
de leur dire en un mot , qu'ils n’entendent point ce
?u‘xls combatgent; & que tout ce qu'ils difent n’aaucun
ondement de veritd. Mais nous verrons tantdt ce que
nousauronsd leur objedter , & peut-éure aufli & leurré-
pondre, .

Monfieur Rohault voyant donc €a réputation fuffifam-
ment €ublic, & que dans la profeffion qu'il faifoit, il
n'avoit plus rien 3 meénager pour ['¢uabliflementde fa
fortne, crut ne devoir plus refufer au Public la fatis-
faction qu'il defiroit de lui , de mettre au jour {on Traité
dePhyfique ; afin qu'on neflic plusla peine de copier fes
Ecrits, ni de faire des Remarques particulieres fur ce
qu'ilavoit traité dans fes Conferences publiques; com-
me le faifoient la plus-part de fes Audireurs au fortir de
ces Conferences , pour ne pas laiffer échaper de leur
memoire ce qu'ils lui avoiententendu dire, & profiter
Pparce moyen defes Legons.

Cedefir mémes fi naturel i 1’Homme, d’acquerirdela
gloire,, defir qui n'eft poine blimable , quand les moyens
en font loiiables & honnétes, le fit auffi réfoudre con-
tencer [3-deffusle Public. Bien plus , il jugea mémes qu'il
y alloit alorsdefon honneur , de ne pas differer davan-
tage. Car voyant que fes Ectirs éroient entre les mains
d'une infinité de perfonnes, & qu'érant ainfi paffez de

main

\

‘




P R EF A C E .
main en main, ils éoient devenus méconnoiffables , par
Ies fautes que chaque Copifte avoit ajoiitdes d celles qui
s'¢toient rencontrées dans fon Original ; outre que n'a-
yant mis lui - méme dans ces Ecrits, qu'autant qu'il
en falloit pour donner 4 fes Difciples I'envie d apprendre;

_ mais ne s’y étant pas aflez expliqué & étendu, pour
pouvoird'cux-mémes en tirer une parfaite connoiffan- -
ce, fansavoirbefoin de I'explication du Mairre : il prit
enfin la réfolution de faire imprimer ce Traité, &dy
mettre la derniere main. ‘

Or comme I'on met tofijours une grande difference ,
éntre ce que I'on ne fait que pour foy , & pour le cabinet,
& ce que I'on"fait pour érre vii par le Public: auffi ceux
qui avoient vii ces Ecrits particuliers qui couroient de lui
dans le monde , ont bicn fgeu remarquer qu'ily avoit
bien de la difference entre fon Livre & ces Ecrits. Maisil
nes’en faut pas beaucoup étonner ; car ceux-ci n’éoient
que comme le projet & le broiiillon del’Ouvrage parfait
qu'il méditoit de faire un jour, & qu'enfin 'onaveq
paroitre 5 ol comme il avoit deux forres de perfonnes i
contenter, les Curieux & les Difficiles : ila thche detra-
vailler detelle forte, que les uns 0’y puffent trouver rien
dreprendre, & les aurres rien 4 defirer.

C'eft pourquoi, pour fatisfaire au defir & 4 la curiofité
des premiers, il a traité dansfon Livretoutes les quels
tions les plus curieufes de la Phyfique; & en les examinant -
chacune 4 parr , il s’eft donné la peine de defcendre juf-
ques aux circonftances les plus particulieres , “n’ayant
rienoublié en chacune qui plt meriter (aréfiéxion, &
Lui ayant donné tout le jour dont elle eft capable. Ce qui

fait que rout le monde s’éronne comment 1l api'enfi

peu gc mots expliquer un fi grand nombre de chofes,
traiter en fi peu de pages un fi grand nombre de Quef-
tions, & faire de chaque Article prefquautant de Ré-

{olutions. '

Mais comme le nombre des Ficheux l'emporte de
beaucoup pardeilus l'autre, qu'ils font plus poinullenx
& plus a craindre, & qu'il efterés-difficile de fes pou-
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voir contenter tous , chacun ayant des veués particulieres
touchantI'examen qu’il faitd'un Livre ; car les uns s’ac-
tachent aladition, lesautres a I’ornement du difcours,
quelques-uns vont au fond dela matiere, d'autres exa-
minent la verité des Principes, d’autres confiderent l'en-
chainement qu’ils ont & qu'ils doivent avoiravec les fu-
jets auxquels on les applique , d'autres par des veués d'in-
" terét ne remarquent que les endroits les plus foibles & les
plus nc’gligez » pour avoir dequoile faire méprifer, &
d'autres enfin, par jaloufic, ou par un faux zdle,
cherchent dequoi faire déerier & rendre fufped I'Au-
_ teur-& fadotrine: Aaffice fonteux que Monfieur Ro-
- haulcaeuprincipalement en veué dans lacompofition de
- ce Traieé-ld jafindeticher, finondelescontenter tous,
au moins de {e metere hors de prife, & depouvoir {e
rendre ce témoignage 3 foi-méme, d'y avour fait tout
fon poffible; & Ecurcuﬁ:mcut il eft arrivé quele fucceza
furpaflé fon ateente.

Car premierement pour ce qui eft de ladiction , tout
le monde demeure d'accord que les rermes en {ont pro-
pres, bien choifis, & cn ufage; enfortequiln’yena
point qui bleflent L'oreille , n1 qui laiffent I'Efpric du
Le&eur en fulpens fur le fens & la fignification qu'ils
renferment. Etpour ce qui regatde la politefle & I"orne-
ment du difcours, la matiere qu'il y traite n’'endeman-
de point d-autre, qu'une énonciation pure, netre, &
qui ne [oir pointembaraflée, Etc'eft cequiileftaiféd’y
remarquer, chaque chofe y éanten fa vraye place ; ot
ce qui précede n'attend pas fa clarté & fon intelligen-
cede cc qui fuir; & otce qui fuit eft compris & con-
tenu dans ce qui précede , comme dans fon Principe ;
& ainfi chaque chofe y dranten fonrang, & dans fon
ordre,, tout Y pa.ro‘xt avec une grace & une%eauté tout-a-
fait naturclle,

Quant ceax qui font capables de juger du fond de la
matiere, d’examiner les Principes dont elle dépend &
quilafolitiennent, & decomprendre I'enchainement &
les confequences quila prouvent: cefont eux principa-
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lement que Monfieur Rohault a tofijours fouhaité
d’avoir pour Juges ou pour Arbitres. Carcommeiil éeoic
4 préfumer que des perfonnes d’Efprit n’auroient pas
voulu agir autrement que de bonne for , il ne lui- pouvoit
arriver A leur é‘gard que l'une deces deux chofes: ou de
. lesavoir pour {es Approbateurs , ou de les avoir pour des
Cenfeurs ; & I'une ou I'autre nelui pouvoitétre que trds-
avantageufe. Cat s'il arrivoit qu'il les efit pour Appro-
bateyrs, ¢’étoitfcrendre eux-mémes les Paranymphes
de-fon Livre; c’¢toit ouvertement, & par leur exem-
ple, perfuader les autres des veritez qu'il contient 5 ¢’¢-
toit enfin leur en faire concevoir bonne opinion, &le
confirmer lui-méme dans la fienne. Ecaucontraire, s'il
arrivoit qu'il delit les avoir pour Cenfeurs, ¢'étoit ajoii-
ter un nouveau moyen de s'inftruire, 4 ceux dontilavoit
cotitume de fe fervir. Et 3 direla verité, ilauroit fort
fouhaité d’en rencontrer plafieurs qui euflent bien vou-
lu avoir cetre bontd ou cette complaifance pour lui, que
de lui faire connoiere fes faures , lui montrer en quoiil fe
feroit mépris, & lui marquer cequ'il auroit d mettre
dans fon Livre pour le rendre plus parfait quil n’eft.

Mais perfonne n'a jamais voulu lui rendre ce bon offi-
<e. Tant s'en faur, tout le monde I'a receu avec tant
d'applaudifiement & d’approbation , que de fon vivant
une infinité de perfonnes de qualité & de merite luien
font venus faire leurs complimens & conjoiiiflances. Et
depuis fa morr, jai recen moi-méme de toutes parts
+tant de témoignages de I'eftime que chacun en faic, &
en regoisencoretous les jours, quon peut direqu’il n'y
a gucres’dc Livre de ce genre , qui foit fi univerfellement
approuvd.

Au refte, on ne {cauroit gueres apporter de meilleur
témoignage de certe eftime generale que chacun en fait,
que de voir qu’il a déja été ici imprimé pour la quatrié-
mefois ; quenos Libraires tichent partout de le contre-
faire; que dans les pais étrangers il s'imprime publique-
ment ; & que ddja on {’a rraduit en pluficurs Langues.
Nos Profefleuts méme ne font point de fcrupule d'en ti-
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rer une partie de leurs plus belles démonﬁratjons 5 de
I'indiquer 4 leurs Ecoliers comme un des meilleurs Li-
vres qui it paru depuis long-temps fur une femblable
matiere ; & d'en faire un des principaux ornemens de
leur Cabinet & Bibliotheque.
Cependant , nonobftant cette generale & univerlelle
?ppro ation , comme la Science & la Vertuengendrent
ouvent I’ Envie & 1a jaloufie , il s'eft trouvé des perfon-
nes affer indifcrettes , ou plhede. affez malicieufes,
our faire courir demauvais bruits, & de 'Auteur &
e fon Livre. Decelui ¢i, ayanteul’efronterie & I'im-
pudence d*éerire contre la verité, que ladoctrine qu'il
contient avoit éié trouvée fidangereufe & i mauvaife,
qu'onIavoit faic briiler par la main d'un Bourreau ; Etd
I'égard det Auteur , certains Efprits mal-faits & empor-
teZ , ont en pous lui fi peu de relpedt & de retenué ,
qu'ils n’ont pas feint, én prefence de Monfieur de
Blampignon Do@eur de Sorbonne, Curé defaint Me-
deric {on Pafteur , de rendre fa Foi fufpedte, & de le
traiter d'Heérdtique , au fujet du plus faine & du plus au-
gufte de nos Myfteres, Vaccufant de ne pas croire la
Tranflubftantianion. Ce qui fit que Monfieur de Blampi-
§non » qui dailleurs étoit affuré de Ia Foi de Monfieur
ohault, pours'érre plufieurs fois entretenu avee lui fur
e Myftere, {e crut obhigé, lorfqu'il ni porta le faint Via-
tique, pour avoir des T émoins qui puflent comme lui ré-
pondre de faFoi, del'interrogeren prefence detoutela
Compagnie qui affifta i cette pieufe & trifte ceremonie ,
fur les principaux Articles de ndtre Croyance, & entr’au-
tres {ur celui dela Tranflubftantiavion ; lui demandant
publiquement , s'it ne croyoit pas cette converfion mi-
raculeufe qui fe fait en ce Sacrement , de rourela fubftan-
ce du pain en la fubftance du Corps, & detoute cel-
ledavin enlafubftancedu Sang de Noure Seigneur Je-
* sus-CHRIsT, que I'Eglife appelle Tranflubftantiation.
Aquoi Monfieur Rohault répondit : qu'a la verité it éroit
un’ ceés-grand péchenr , mais qu'il navoit jamais dour
- de tout ce que la Foi nous enfeigne, & Particuhe:;;
. ) m
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ment touchant ce Myftere; qu'il pouvoit fe reffouve-
nir des entreticns qu'ils avoient eus autrefoisla-deflvs
enfemble ; & qu'il n'ignoroit pas quelle éeoic fur cela
faFoi: maisqu'il voyoit bien que la demande qu'illui
faifoit, newvenoit que des mauvais difcours qu’on lui
avoit tenus de lui fur ce point. Dequoi il s’¢tonnoit
d‘autant plus, que fi ce reproche, de ne pascroirela
Tranflubftantiation, pouvoit tomber fur quelqu'un, c’é-

toit moins fur lui que fur beaucoup d'autres; puis que”
felon fes Principesmémes , la Tranflubftantiation éroit-

tellement renfermde dans ce Myftere, que s'il n'y en
avoit point» il {eroitimpoflible que le Corpsde Je svu s-
CurisT y flic, ni par confequent Jesus-CHRIsT
méme. Mais qu'il confefloit avec toutel Eglife, qu’il
y avoit en ce Myftere une veritable Tranflubflantiation
du pain au Corps, & du vinauSangde Notre Sci§ncur
Yesus-Curist; & quecét Articlefe noétreFoi, failoit
undes Articles de fa Croyance. Cetteréponfe de Mon-
fieur Rohaulr, ou pliiedt cetre profeflion publique de fa
Foi, contenta fort Monfieur de Blampignon ; tant par-
ce quele falut de fon Parroiffien lui €toit cher , que parce
qu'il étoit bien aife d'avoir des Témoins qui, comme
lui, euffent dequoi pouvoir confondre ou détromper
ceux qu'ils pourroient encore i l'avenir. entendre mal
parler de lm touchant ce Myftere. Etcequ'il avoitpré-
veu lui arriva ainfi qu'il I'avoit penfé ; car désle méme
jour, il rencontra ua de ces Mddifans, ou dumoinsun
deceux que d’autresavoient {¢dvit par leurs calomnies ;
lequel ayant appris qu'il avoit portd le faint Viatique d
Monfieur Rohaulr , ne manqua pas de lui en faire repra-
che, & de luidire , qu’il s’étonnoit fort , qu'un homme
€clairé comme lui, fe fit tellementlaiflé furprendre &
abufer, que d’avoir adminiftré ce Sacrement d une per-
fonne qui ne croyoit pas la préfence réelle du Corps de
Fesus-CHR1sT au faint Sacrement, Puis qu'il ne
croyoit pas la Tranflubftantiation. A quot il fur aif¢d
Monfieur de Blampignon de répondre , qu'il auroit fort

fouhaité del'avoir cu lui-méme, iln'y ayoit qu'un mo-
: ~ ment,
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ment , pour Témoin de la Foi de Monficur Rohault
touchant e Myftere ; qu'il ne doutoit poinequ’il n'elie
¢é bien joyeux , & mémes fort édifi¢, delui entendre
faire 13-deflus 2 confeflion de Foi, laquelle il lui avoit
fait faire publiquement , avant que de lui adminiftrerle
faint Viatique. Que fans doute celal'auroir détrompé,
& I'auroit obligé en méme temps de dérromper ceux -
qui pouvoient Jui avoir infpird ces mauvais fentimens,
Ausefte, cequejedisici, n'eft pas un conte fait i plai-
fir; c'eft une veritd, dont ilcftaiféd un chacundes'é-
claircir ; puis que Monfieur d¢ Blampignon eft encore
vivant; lequel ne refufera pas de le certitier, fi-lon veur
fedonner la peinede s'en alfet informer a lui.
_ Puis donc que Monficur Rohaule n'a tiouvé jufques-
ici que des Approbateurs de fes Quvrages; & que cenx
quiont of¢ mal parler de lui & de fonLivre, ont étd re-
connus pour des injuftes Calomniateurs : ¢e n'eflt pas
fans raifon ni fondement , que jai dit au commence~
ment de cette Préface, quun Livre qui porte fon nom,
nepeut que donner la penfée de quelque grand Ouvra-
g¢» quand d'ailleuss on ne s'en explique point. Ceft
-pourquoi j’ai mis pour Titre 4 ce Recucil , Oexvres poff~
bumes de Monfleur Rohanlt , pour exciter par-ldfacu~
riofitd de plufieurs, les attirer chez le Libraire, & les
obliger par ce moyen de le feiiilleterd’un bour 4 I'autre ,
pour voir ce qu'il contient, la maniere dontlescholes
y font traitées; & la difference qu'il y a entrece Livre -
& les autres qui traitent de {emblables matieres ; car je
m'affure qu'ily en aura peu , quiapréslavoirveu, s'eix
retournent les mains vaides.
Comme Monfieur Rohauk n'eft pas lefeul de qui Tort
a tenn de maavais difcours, & rendu Ja Foi fufpedic;
. mais qu'il yena eud’affez imprudens & indiferets, que
decondamner hardiment, & par desLivres publics, la
dodrine de Monfiear Des-cartes , comme contraire i1a
Foi, & conforme aux Erreurs de Calvin: l'onne doit
Pas trouver mauvais, fi ayancété misanrang & alaté-
tedes Carrefiens, pour leyer le (candale 8¢ les mauva.
#* % foup-
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fbuYgons que cela a pit faire naitre dans I'Efprit de
3;; ques-uns , touchant leur Foi & leur doGrine , je

ict:

_ DPremierement > pour ce qui regarde leur Religion,
Que graces 4 Dieuils {ont fort bons Catholiques ; qu'ils
ne chancelent point dans leur Foi ; qu’ils ont pour I’E-
gliﬁ:, & pour les Déci_ﬁons des Conciles, toute la foili-
miffion que I'on fcaurdit defirer des Fidéles les plus zé-
ez & les plus fimples; qu'ils n'examinent jamais les
veritez de la Foi par leurs Principes, comme pour ju-
ger ce qu'ils doivent croire ou ne pas croire ; mais qu'au
contraire, ils s'aflurent & fe confirment dans leurs Princi-
pes » parce qu‘ils voyent qu’ils font plus conformes aux
Articles de notre Foi, aux Décifions des Conciles, au
fentiment des Peres, a la Tradition, & 4la veritable
Théologie, que nelefont ceux qui font communément
zeceus; ce qu'il ne leur feroit pas fort difficile de verifier,
{i on vouloit leur permettre d'en faire la preuve.

Et pource qui re%arde leur doétrine, jecroi pouvoir
dire que ceux qui ['ont publiquement décride, nel'ont
jamais bien entendué ; .qu'ils leur attribuent cent abfur-
ditez dont ils ne demeurent pas d'accord , & qu'ilsles
font parler tout autrement qu'ils ne penfent. Car s'ils
en avoient le moins du monde de connoiffance, bien
loin de les blamer , & d'inve&iver, comme ils font, con-
tr'eux, ils fe rendroient peut-étre 4 leur fentiment, &
feroient les premiers & approuver la maniere avec la-

uelle ils s’expliquent fur le Myftere dont il s'agit, &

ont ils veulent leur faire un crime; laquelle maniere
n'eft nullement celle qu'ils combattent , & qu'ils re-
vérent de cent extravagances, quilarendent fans doute
fortridicule. Mais en verité, 1l me femble que cenx
qu’ils artaquent ainfi, ont donné d’aflez bonnes mar-
ques de la juftefle deleur Efprit, pourneleur pasaceri-
buer des vifions & des chimeres {i hors de fens & de
compréhenfion, .

Aufli, bien loin decela, I'explication que Monfieur
Def-cartes donne lui-méme 3 ce Myltere, eft naturcug
. ’ &



P REF A C E
& fi fimple, & avec cela fi conforme 3 ce que Ia Fol
nous enfeigne , au fentiment des Peres , & aux Déci-
fions des Conciles ; & réfout fi clairement les plus gran-
des difficulrez qui sy rencontrent : que tout Myftere de
Foi quileft, la Raifon n'en eft poincchoquée, & ne
trouve rien qui 'effarouche. Enforte qu'il feroit peut-
&redubien deIEglife, qu'elle fiu ferieufemenc exami-
née par ceux qui ont l'authoritd en main, & quiont
droir d'en ju%cr. Car i une fois elle éroir receut , il fe-
roic impoflible que roures les Héréfies ne rombaffent
patierre; & quil pﬁt y avoir d’autre Croyance tou-
chant ce Myftere , quecelle de l’EgYifc Catholique,
Apoftolique & Romaine. Deforte que nil’Impanation
des Lutheriens, ni la Figure des Calviniftes, ni toute
aurreHéréhie quece puifle éure , ne pourroit réfifterdla
force & dlaclard de cette explication.

Cependant pour faire voir par quelque exemple, que
.cen'cft pas temerairement qu'ils avancent ces chofes ; &
juc des Principes dontilsfe fervent, I'on en peut tirer

s confequences fort juftes pous nous fortifier dansla
Foi, & pour la conduite & le réglement de nos moears 3
& qu'au contraire, deceux de ces faifeurs de Livres, on
en peut tirer de tout oppofées ; prenons pour exemple ce
«cc qui les effafouche le plus , & qui les fatt tane crier cons
tre Monfieur Def-cartes & fa doétrine .

Sil eft vrai , comme Monfieur Def-cartes le prétend »
que Peflence de laMatiere, ou duCorps, confifte dans
I'érendut enlongeur , largeur & profondeur : il n'eft pas
difficile de comprendre que 'Ame de I'Homme, ouce

' Pnnc;g)e intericur qui eft en lui capable de penfer, eft
une Subftanee diftincte du Corps. Car il eft vifible que
I'Etendu€ , de quelque manicre qu'on la congoive rail-
Iée & remuée, ne peutjamais ni raifonner , ni vouloir,
ni méme fentir. Ainfi, ce quieften nous qui penfe , eft
neceflairement unc Subftance diftiriguée du Corps.

Les connoiffances, les volontez, les fentimens a&uels 5
font actuellement des manieres d'étre de quelque Sub~
flance. O toutesles divifions quiarrivent  la Mariers»

#F T ew

BEEe——




P R EF A ¢ E '
ond I'Etendué , ne produifent en elle que des figures ; &
tous {es mouvemens , ne produifent autre chofe que des
rapporesdediftance y I'Erendui n’'eft pas capable d’autres
modifications. Donc nbtre penf¥e, notre defir , nos fen-
timens de plaifir & de douleur, font des manieres d*érre
d’une Subftance qui n’eft poin: Corps. Doncl'Ame de
YHomme eft diftinguée du Corps. Etcela pofé, voict
de quelle maniere 'on peut démontrer qu'elle eftim-
mortelle, -

Jamaisaucune Subftance nes'apeantit par les forces or-
dinairesde la Nature ; car comme la Nature nepeut aire
quelque chofe derien, aufli ne peut-elle réduire quelque
chofe i rien. »

Les maniéres des Eftres peuvent sancantir ; par exem~
ple, larondeur d'un Corps fe peut déeruire; car ce qui
eft rond peut devenir quarré. Mais cette rondeur n’eft
pasun Eftre, ane Chofe, une Subftance ; cen’eft qu'un
rapport d'dgalité, dans la diftancequi eft encre les par-
ties Pui terminent ce Corps , & celle qui en eft le Centre:
Ainfi ce rapport changeant » larondeur n'elt plus ; mais
1a Subftance ne peut érre rdduite drien.

Or par les raifons que je viens dedire, I'Amen’eft
point une maniere d'éere du Corps; Donc elleeftim-
mortelle. Et quoi que notre Corps fe diffolve en une in-
finité de parties de differente nature, & quelaconftruc-
tion de fes organes (& rompe : I'Ame ne confiftant point
dans cette conitru&ion, ni dansaucune autre modifica-
tion de la Maticere, ileft évident que la diffolution, ni
mémes I'andantifiement de la Subftance*du Corps hu-
main ( fuppofé que cét anéantiflement fite veritable )
nie peut ancantir la Subftance de ndtre Ame.

Voici encere une autre preuve de I'immortalité de
I'Ame fondée fur le méme Principe.

- -Quoi que Ie Corps humain ne Puiﬂ'e &ere réduie 3 rien,
4 caufe que c’eft une Subftance , 1l peut neanmoins mou-
¥ir, & routes fcs parties fe peuvent diffoudre , parce que
YErendué fe peur divifer. Or I’Ame draneune Subftan-
-«¢ diftingude de IEtendut , clle ne peut étre divifée; car
T . on
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on ne fancoit divifes une penfée , un defir , un fentiment
de doulear & de phaifir, de méme que I'on peur divifer
un Quarré en deux ou en quatre Triangles. Donc la Sub-/
ftance de I'Ame eftindiffoluble, incorrupeible, & par
confequent immortelle ; parce qu'elle n'a poine d’é-
tendué,

Voild de veritables démontirations , qui convainquent
PEfprit de tout homme qui veut éire actentif; & aux-
quellesil faut fe rendre, ou renoncer ala Raifon.

Mais fi , comme le. prétendent ces Auteurs incon-
nus , P'effencedu Corps confifte dans quelqu’aurre chofe
quedans]'Etendug : comment convaincront-ils les libee-
uns, que ndtre Ame n’eft ni materielle ni mortelle 2
Yisleur folitiendront , que ce quelqu'autrechole, en quoi
ilsdifent que confifte V'eflence du Corps, eft capablede
penfer; & que la’ Subftance qui penfe, etlaméme que
celle qui eftérendu¥. Ques'ilsleur nient, ilsleur ferone
volguc c'eft fans raifon ; puis que felon leur Principe,
le Corps érant auerg chofe quedel'Erendut , ils nont
pointd’idée diftinfte dc cc quece peut &tre; & qu'ainfi
ils ne peuveny fcavoir , i cette chofe inconnué n'eit poine
capable de penfer. Ceux qui ont tant foit peude difcerne-~
ment , peuvent voir ailément les dangereufes confe-
quences qui fe peuvent tirer del.

C'eft pourquoi ccux quifont un crime 4 nos Philofo-
phes, dece qu'ils démontrent que I'Etendué n’eft point
tne maniered'éere , mais Peflence méme du Corps, ou
de la Matiere, devroient penfer aux ficheafes confe-
quences qu’on peut tirer de Jeurs Principes ; & ne pas ren-
verfer laprincipale, ou mémes la feule démonttration
quel'on peutavoir de la diftinction qui eftentrel’Ame
&le Corps. Car enfin la diftinGtion deces deux Parties
de nous-mémes , prouvée par desiddes claires & diftinc-
tes, comme l'ont fait nos Philofophes en pluficurs en-
droits , eft de toutes les Veritez celle qui eft la plus fécon-
de & Ja plus neceffaire, foit pour la Philofophie , foit
pour fa Théologie, foic aufli pour la Morale Chrétienne.

1l eft dong bien impprrant, lors qu'il s"agit de 'éra-

L2 bliffe-
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bliffement de quelque Principe, de prendre gardedene
rien admettre quine foit clair 4 I'Efprit; ceft laclartd

ui nous perfuade , qui nous convaine , & qui nousaflure
gc Ia Verité 5 fanscelal'on ne peur s'aflurer de rien. Mais
quand un Principe eft clair, toutes lesconfequences le
fontaufli; I'on en voit aifément la fuite & la liaifon. Ee
comme les Veritez s’entreticnuent toures , & qu'elles ne
font point contraires les unes aux autres : 'on ne fauroit
tirer de confequence contraire 4 la Religion, d'un Prin-
cipe qui eft évident. Mais lors quun Principe n'eft pas
évident, qu'il eft obfeur, qu'il ne portcaucunc idéede
foy i I'Elprit, & qu'il aparconfequent la vraye marque
de la fauflerd : il 0’y a riende plus facile 4 ceux qui (ga-
vene tant foit peul'Artderaifonner, qued’entirer des
confequences conrraires 4 la Foi. Delorte ques'il deoit
permis de rendre {ufpete la Foi des autres hommes , par
des confequences tirdes des Principes dontils fong per-
fuadez: commeil n'ya point d’homme qui ne {e cr8hpe
en quelque chofe, & qui ne prenwe pour vraice qui ne
Peft pas), il n’y cn a point aufli que I'on nepiit traicer
d'Héréiique. Er ainfi, c'eft ouvrir la porte 4 uneinfi-
nité de querclles & dedifputes, quede laiffer aux hom-
mes la libertd de rendre (ufpe&e laFoi de ceux qui en ma-
tiece de Philofophie ne font pas de leur fentiment. Aufli
je ne puis comprendre, comment fur des confequences
que 'on defavoiie , on fe plaic de faire paffer pour
Hérétiques, des perfonnes qui font trés-folimifes 4
P'Eglife, & i toutes(es Décifions.

Chacun f{cair que I'on doit diftinguer la Thdologie
d’avec la Phi?o{'ophie; les Articles dendrre Foi, d'avec
les Opinions des hommes ; les Veritez que Dien apprend
a tous les Chrétiens par une authorité vifible, decelles

il ne découvre qu'd quelques perfonnes en récompen-
?c de leur attention & de leur travail. Des chofts qui dé-
pendent de Principes fi differens, ne doivent pas fans
doute étre confondués. L'on ne doute point auffi qu'il
ne faille faire fervir les Sciences humainesd Ia Religion ,
chacun en demeure d’accord 5 mais celafe doit faire dans

- un
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un Efprit de paix & decharité, fansfecondamner les
uns les autres, tant que I'on convient des Veritezque
PEglifeadécidées; car c'eftainfiquela Verité fe décou-
vrira, & qu'ajofitant de nouvelles découverres a celles
des Anciens , toutes les Sciences fe perfeGtionnerontde
plus en plus.

Mais 1'Imagination de la plus-part des hommes ne
s'accommode pas des nouvelles découvertes. Lanouve-
auté des fentimens , méme les plusavantageux 4 la Re-
ligion , les effraye ; & ils fe familiarifent facilement avec
les Principes les plus faux , & les plus obfcurs , pourvew
que quelque Ancien les aitavancez. Et lors qu'ils fe font
ainfi familiarifez avec ces Principes, quelqu’o fcurs qu'ils
foient, ils les trouvent dvidens, & les rcgatdcntcom-
me trés-utiles, quoi qu'ils foient trés-dangereux, s s'ac-
colitument méme £ bien, ¥dire & a écouter ce qu'ils ne
congoivent point , & 4 fe défaire d'unedifficulté réelle
par une diftin&tion imaginaire, qu'ilsdemeurent toit-
jours trés-fatisfaits de leurs faufles idées , & ne fgau-
roient méme fouffrir qu'on Jeur patle un langage quifoit
clair & diftin&: Semblables en cela i ces per(%nncs qui
fortant d'un lieu obfcur, apprehendent laLumiere , & ne.

,reuvent la {upporter, s'imaginant qu'on les aveugle,
o

rs méme que l'on thche dediffiper les tenebres qui les
environnent.

Ainfi, quoi que Monfiear Rohault ait fait voir plu-
fieurs fols gans {es Conferences publiques, par pluficurs
juftes raifonnemens & confequences, qu'i}l’ e({ dange-
reux de foiitenir, par exemple, que les beftesont une
Ame plus noble quele Corps : cependant , comme cette
opinion eft ancicune, & que la plus-part des hommes
fontaccolitumez 4 lacroire ; & que celle qui lui eftcon-
traire , & qui ne les fait confiderer que comme des Ma-
chines, alecaractere delanouveauté : ceux qui jugent
de la dureté des opinions , plitdt par la frayeur & lafur-

tife qu’elles produifent dans I'Imagination, que pat
*évidence & la lumiere qu'elles répandent dansI'Efprit,
ne manqueront pas de regarder cette opinion des Car-
*H 4 tefiens,

e~ -
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tefiens, comme dangereufe; & ilscondamneront bien
plicde ces Philofophes comme temcraires, qu'ils ne fe-
ront ceux-li mémes qui foliziennent que les beftes font
capables de raifonner.

Deli vient , que fi dansune Compagnie , quelque per-
fonne un peu grave vient 4 dired’unton ferieux , ou
plitdt avec céeair que répand fur le vifage, I'Imagina-
tion , lors quelle’efl furprift & affrayée pat quelque
chofe d’extraordinaire : En versté les Cartefiens [oar 2°é-
#rangesgens; ils [oitiennent que les beffes want point
o dme : Dapprebiende fort gue bien-tit ils w'en difent ax-
zant de ! Homme, Cela feul fera fuflifant pour perfuader
plufieurs perfonnes que cette opinion eft dangereufe ; il
n'y a point de raifons qui puiffent empécher U'efler dece
difeours fur les Imaginations foibles, Et {i par hazard il
ne {e trouve dans la Compagnie quelque Efprit vif &
enjoiié , qui en fafle voir le ridicule , & qui par unair
fier & refolu,ne raffure [a Compagnie de’la peur qu’on lui
aura faite: les Cartefiensauront beau (e tourmenter , ils
n'effaceront jamais par leurs raifonnemens , I'imprefiion
qu'on aura donnfe d’eux & deleur doctrine.

Cependant il n'y auroit tien de plus facile que de faire
voir ’extravagance de ce difcouss ; iln’y auroit fimple-
ment qu'a metere la Définition 4 la placcdu Défini. Car
fi par exemple, quelqu'un difoit fericufcment : Les Car-
2cfiens font d'étranges gens s ils Aifent que les befles ne
Fenfent ny ne fentent posnt : Iapprebende fort que bien-
#0t5ls n'en difent autant de mows; Certainementonle
mocqueroit d’une perfonne qui avanceroir un tel dif-
cours ; & chacun jugeroit aif¢ment que {on apprchen-
fion fereit fort impertinente, & fortmal-fondée. Car
que les beftes foient tout ce que I'on voudra, qu'elles
penfent ou qu'elles ne penfent point, qu'elles featent ou
qu'elles ne fentent point : cela ne prouve & ne con-
clud. rien @ ndure égard,, & nwempéchepas que nous ne
foyons ce que nous fommes , & gue chacun ne foit
canvaincu de {2 propre peafée, & de fon propre fenti-

ment, .
Mais
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Mais la plus-part ‘des hommes ne {ont pas capablesde
déméler lesmoindres équivoques; principalement lors
que lear Imagination‘i:}l effrayde par I'idée de quelque
nouveautd qu'on reprefente comme dangereufe, Outre
quel'air, & les manieres avec lequelles on ditles cho-
fes, nousperfuadent fans peine, & fouvent méme avec
plaifir ; mais la Vericd ne (e déconvre point fans quel-
guc application d"Efprit , dont plus de 2 moitié du mon-

e w'elk pas capable.

Mais je ne m'appercois pas que cette Préfaceeft ddja fi
longuc » quejecrains mémes qu'elle ne {oit ennuyeute ;
& cependant je n'ai encore riendit de mon fujet, n'ayant

- jufques ici parlé que du Titre qu'il porte. Cela pour-
tantne s'eft pas fur fans raifon ; car voyant quejen’a-
vois que forr peu de chofes 4 dire touchartt lecorps de ce
Livee, quineanmoiiseft affez gros, j'ai cru qu'ilnelui
falloit pas mettre une téte qui Jui fiie tourd fai difpro-

- portionnce. Etpour avoir de la matiere, je me fuisun
peu deendu fur Jes lotianges de I' Auteur ; {oit pout laiffer
a Ia Pofterité ce petit monument de fa gloire, foit pour
deffendre fa perfonne & (a doGrine des infultes de fes
Envieux.

Je viens maincenant & mon fujet, dont je n'ai que deux
mots 3 dire, )

Ce Livre n’eft antre chofe qu'unRecueil de pluficurs
differens Trairez de Mathémarique , que Monfieur
Rohault avoit colitume d'enfeigner & ceux qui fui fai-
foient I'honneur de vouloir bien I'avoir pour Maitre. 1E
w'eft pas neceffaire que je les défigne tous ici par leur
nom , puis que cela fe verra ci-aprds par la Table. Je puis
dire {eulement, - que bien que ces Traitez foient trés
communs , les chofes y font touchées d’une maniere qui
'eft pas commune. Car Monfieur Rohault avoitcelade
particulier , que nes’écant jamais appliqué a beaucoup
approfondit ces fartics de Mathématiques, qui €tant
d'vne trop grande & trop profonde fpéculation, & ab-
ftraction , font de peu d'ufage parmi Je monde , { quoi
que fans doure ce fgicnt poustant celles gui font davan-

- ,
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tage paroitrela (grandeur de I'Efprit humain , & jufques
ou peut aller {acapacité & fon étendué, ) maiss’étant
uniquement artach€ d celles qui entrent plusdans le com-
merce des hommes, & dont il eft prefqueimpoffiblede
fe pouvoir pafler: aufli s*%toit-il étudi€ 4 les biencom-
prendre , & particulierement 4 trouver des manieres pro-
pres  les faire bien concevoir aux autres.
C’eft ce que je me promets que I’on reconnoitra facile-
meng.ici, .par les expreflions fimples & propres dont il fe
fervoit pour les donner 4 entendre d fes Auditeurs. Auffi ,
quoi que les divers Traitez qui font contenus dans ce
Livre, foient dans les mains de plufieurs : neanmoins1'on
trouvera bien de la difference entre ces mémes Traitez,
telsqu’ils fontici, & leurs copies, ou pour micux dire
leurs premiers crayons. Car on ne les donne pas ici fim-
plement comme il les donnoit lui-méme  fes Difciples ,
mais comme il les leur expliquoit dans fes Legons parti-
culieres. Si bien que ccux qui voudront fe rendre tant
foitpeu attentifs, pourront aif¢mentd’eux-mémes, &
fans autre Maitre que I Efprit de Monfieur Robault qui y
regue partout, entendre toutce qui eft conteuudans ce
gros Livre. .
Jelpere aprés cela, quechacun trouveraque ce Livre
ne fera pas d'une mediocre utilité pour le Public; puis
que toutes fortes de perfonnes y pourront trouver dequoi
s'inftruire. Les jeunes Gentils—Egmmcs y pourrontap-
prendre les premiers Elemens de 1a Géometrie ; puis.
pafler deli aux Fortifications y ot ils verrontles diffe-
rentes Manieres de fortifier les Places , rant regulieres
u'irregulieres ; lesavantagesqu’il y faut ménager, les
¢gards qu'il faut avoir 4 toutes leschofes du dedans & du
dehors ; ils verront , entre ces differentes Manieres ,
quelles font les plus parfaites, en quoi elles le font, pout-
quoi elles ne Ie font pas todijours , & quand ’une doit étre
préferée 3 I'autre. Mais ils y apprendronc aufli, quela
maniere d'attaquer d'aujourd’huy: les grandes ruines
que font les Bombes, les Carcafles, &leCanon: & fur
tout que la vigueur, & la generofité extraordinaire de
: - nos
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- nos Generaux, de nos Capitaines, & de nos Soldats:

fontqu'iln'y aplus de Places imprenables.

Ceux qui voudront (¢ donner an Negoceou aux A ffai-
tes, &yagirengensdebien & d’honneur, y poursont
apprendre 3 bicn tenir leurs Livres, & dreffer Jeurs
Comptes ; & ne fe point laiffer tromper, & 4 ne point
auffi romper les autres, par quelque erreur de calcul , ou
impréveut , on malicieufe. Car ce n'eft pas d’aujourd’hut
quel’on feair, que pour faire une grande forune , &
s'enrichir aux dépens d’aurrui, il ne faut voir leschofes

u'idemi, & non pasvoir fi clair. Une Conftience bien
Ic&]alirée » ¢ft un obflacle invincible & impénérrable au

al,

LesArtifans pourront auffi par le moyen des Mécha-
niques, f{eformer eux-mémes'Efprit, & fe rendreca-
pables debien exercer leurs Arts ;- & s'ilsontun pende

.genie & d'induftrie, cela leur ouvrira I'E{prit pourin-

venter de nouvelles Machines, fabriquer de nouveaux
Inftrumens , & faciliter ainfi les moyens d’executer leurs
Quvrages. .
Je n'ai plus qu'une chofe 3 faire obferver, quieft,
gu‘ayant tiché de mettte chaque Traité dans1'ordre &
ans le rang ot il doit éere, il eft arrivé neanmoihs que

celui' (lui devroitétre le premier, cft ici ledernier. De-.

quoi je n'ai point d'autre raifon 4 rendre, finon que

comme c'¢toit celoi od Monfieur Rohaulr s'éroir le°

moins étendu & expliqué , & par confequent ou il avoit
laifl¢ plus de chofes au foin de celui qui pourroit un jour
travailler 4 le mettre en érat de paroitre au jour , jel'ai
relervé pour le dernier, afin de me donner le loi(%r d'y
Ppouvoir bien penfer, tandis qu'on imprimeroit les au-

. tres Traitez. Mais il n'y a rien de plus facile, :}ue de
1a

pafler pardeflus les autres, & de lire ce Traité-
nier. ‘
Sije ne m’¢tois point déja trop ¢rendu , je pourroisici
faire remarquer les grands avantages que 'on peut tirer
des Mathématiques, & particulicrement de 1a Géome-
trie; C'dioit mémes le premier deflein que je m érois
. . pro-

e pre-
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propof¢, afin de donner quelque drendué 4 cette Préfa-
¢e, & me fournirde la mariere dequoi pouvoir propor-
tionner fa rére de ce Livre avecle refte du corps. Mais
ayant depuis confiderd qu'il éroitimportant de difculper
Mouficur Rohaule, & moi aveclui, desreproehesqui
nous étoient faits par ceux qui fe donnoient laliberté de
rendre publiquement fufpeéte la Foi du Maitre & des
Difciples, par les mauvaifes confequences qu'ils tiroient
de leurs Principes : cela m'a fait &anger de deflein, &
m’adc’tcrminc?:icelui quej'ai pris. Si j’yaibien oumal
reiiffi, je laiffe 4 chacun den juger. Maisau moins je
puis affurer avec fincerité, que ce n’eft que ledefir de
deffendrela Verité, & de repoufler la Calomnie , en fai-

- {ant connaitre la puretd deleur Foi & de leur Doétrine,

quime'afaitentreprendre,

—
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AVERTISSEMENT

Sur cctte
| - Nouvelle Editon.

N pearroit fe difpenfer de, rendrecompta
ici des changemens quas Uon aapportez
) dans ceste Newvelle Edition, 0°51 fuffi-
roit d€ n’avoir rien changé que bien &
- propos. Car il weneft pas §c: Mathéma-
i tiques , comme des Matieres de Morale = dans celles-ci,
o des dvoits Dun Authenr fome inviolables , 5 Pon wofe
i toucher ni 4 fos penfées, mi d fes expreffions 3 aulicu
v quedanscelles-li, Peévidence qui les accompagne foii-
Jours, & Linterefb de la Verité , ne permettent pas de -
copser des fautes.” D’ ailleurs , comme le principal bus '

7143 dvit avoiy unm Auteur en trastant des Sciences , &5

wreont des Mathématiques , eft de les slluftrer ausans
quslluyeft poffible, &5 d'en faciliter Uufage, puss gl

e fismiverfel dans tous les Ares - il doie prendre en bon-

nepart la cenfure de_ ceux quife pr:fofer'u laméme fin.

Ceft auffi par ce [eul motif y de vendre cét Quurage plus

utile au Public , qu'en en aéclairei & corrige pl-uﬁeu:'r

o endrosts qui étosent un pen negliges s en quoi L'on n'a
Tien fust qu avec l’approftztion d’un Mathematicien du
Premier ordre, i qui Weft pasmoins connu France

qwen Hollande. On reconnoit cependant , avec tout le

monde , le merite diftingué de feu Mr. Roban Ity &lon

Wa garde de refufer 4 [a memoive lajufbice quilui oft

dewt. Ainfi Pon confidere fes Oenores Pq’ﬁbmlner » com=

me plufieurs Traiteg détachez, qu'il # 4110”"6‘0":[7"]&{

que pour fom ufage parsiculicr , & aux quels # W avoit

Pas mula devniere main. o ,
Maii par [atifairc on partie lacurinfieé d2 ceui;zzl.




wauvont pasla premicre Edition de ce Livre , & quifou-
haiteroicne pourtant de voir les endroits qu’on a vetou-
chez, enwoici quelques-uns des plus confiderables.

Tomel.Pag. 355./.13. Orileftaremarquer &c.
Dans la premiere Edition, ilya: Or il eft 3 remar-
quer, que quand cequirefte, cxcede yoocoo, on
sjotite une unité dans les Tables. C'eff une faute;
car pour [cavasr fi Uon duit ajolieer PUnité | il nefaus
pascomparer ce qui refte, 4 §00Q0 , ma# feulement
4 laRacine trouvée. Onacerrige lamime faute duns le
Calcul du Coré du Decagene , pag. 367.

TomeIl. pag. 109./. 24. en multipliant &c. Dans
Lapremiere Edstion, 1lya: en multipliant MC par

K, &leProduit parletiers de laprofondeur du
Foflé. CeCalcul fuppofe fauffemens que les deux Py-
ramides ont pour Baj{r les Triangles CMK, CLK ;
au lieu que ce font les Relungles-de CM &5 CL par la
profindeur du Foff¢ 5 ce qu’sl eft important de remar-
quer. On a corrigé laméme faute dans le Toif¢ du Talus
duRempart , pag. 114.1ig.9. 7 10.

Pag.125.1.6. Aquoil'on peut encore-&c. Dans
lapremiere Edition, ilya: A quoilon peutencore
ajotliter le Plan incliné, & la Superficie plane, ou
le Traifheau. On 4 o¢é cette Superficie plane (/> Au-
teur a wouly dive , Superficie Horizontale ) &' ce
T'raifneau, parce que cen’eft pas une Machine fimple.

Pag. 454.1. 16. il ne faut que divifer &c. Dans /s
premicre Edition , ily 4 ¢ il ne faut que divifer le Nu-
merateur de Ia Fra&iona divifer, oudu Dividen-
de, par le Numerateur de l'autre ; & donner an
Quotient le Dénominateur commun. Ainfi pour di-
vifer 3 par%, il ne faut que divifer 8 par 2, le Quo-

. : . tient




tientfera 4, & donner au Quotient le Dénomina~

teur commun ,ce quifera$. doguoi bon ce Dénomi-
natearcommun? c’ef unc (4 ™ Quoricnt eft 4, &5*
nnpast, =

Enfincndonne avis, que le Profil qui fetrouve dans
les pages 69 &5 70 du I1. Tome , neft pas exait. Car
premicrement la largeur CD de UEfplanadene répond
P4 4 la confrudtion, ayant Io-’I'oi{g:, ay lieu de 8.
Deplus, lalertre R fert & marquer deux points diffe-
rens, qui font fiproches Pun de Pantre, qu’ilsfecon-
fondentenun pour corviger & défaut , il auvost fallu
aggrandsr tellement la Figure , qu’ellen’auroit pii rensy
danslaPage; amprie le Ledteur de fuppléer d cela.

Fautes & corriger.

Page167. ligne 23. parla 24. /7fex , parlazs. _
P%? 142. ]:gx 1. rzm?riplc CD ,fli[.' multiple de CDxy
Pag. 262, 1. penale. fera AC, 4. ferad AC,
Pag.305.1. 16. que 4 AF /. que AF

Pag 12zl 15, 3 CF./f.a CE.

Pag, 336. 1. 3. auffi an /5f- auffi femblable au
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LES
SIX PREMIERS LIVRES

\ DES
ELEMEN S
DEUCLIDE

LIVRE PREMIER,

N ne peut pas douter qu'il n’y airdes
Eftres étendus en longueun largeur,
) & profondeur ; Erc’ettcequ’onap-
& velle Corps ouSolrde.

Y Encxaminant en particulicrunde
ces Corps , comme celui qui efbici
Teprefené, qui reffembledundé-
4 jotier, il eft cerrain que 'ony
reconnodt un Deflus , un Deflous,
t tbevallt » un Derricere , & des

ez.

Puis ne confiderant auc le Deflus
Tome J, A
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dece Corps, onpeutaflurer, fans craindre de fe
“tromper , quiladelalonguenr & delalargeur, &

. point du rout de profondeur ; Etceftce qu'on ap-

pelle Seperficie ou Surface.

.. Enfuite , confiderant I'une des extremitez de cet--.

. e fuperficie , Fon 0’y remarque que de lalongucur,

. fans largeur ni profondeur ; Erc e&'cc qu’onappel-.

leume Ligne.

Enfin, confiderant I’extremité de I'une de ces
lignes , on reconnoit que c'eft une chofe quin'a
ni longueur, ni largeur, ni profondeur ; Etc'eft
cequonappelle w Point,

Ainfi, 1left indubitable qu'il y a des Superficies
desLignes, & desPoints; maisil eft cerrain aufli

ue ¢'eft feulement par fa penfée que les Points font

eparez desLignes, les Lignes des Superficies, &
les Supesficies des Corps , ou Solides; Ce qu'il
fuffitde remarquer ici pour érablir le fondement &
1a verité des dé;]mitions fuivantes.

Mais auparavant, comme dans les Sciences dont’

nous avons a traiter, onne doit rien avancer qui
ne foicclaira I'Efprir , & quine {oit fond¢ en preu-
ves , & que [ouvent pour la preuve des Propofitions
qu’on examiue, on fefert de Definitions, de De-
mandes, d’Axiomes, de Theotemes, dc Proble-
mes, de Lemmes, & deCorollaires ; il eft bon
d’expliquer ici cc que I'on entend par ces termes.

Definition , eft une explication claire & précife
de la fignification des mots, ou des chofes que les
mors fignifient.

Demande, eft une propofition, qui étant claire
&-certaine , eft fuppoflce vraye , pour n'éure pas
obligé deladémontrer. -

Axiome, eft une propofition fi évidente d'elle-
méme, quel’Efpritn'en peut dogter, & qui pour
ccla n'a pasbefoin de preuve.

Theoreme' , cft une propofition qui conticnt
quelque proprierd a démonirer,

- - Pro-
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Probleme , eft une propofition quicontient la

preuve dequelque cho(lcJ qui éroit & faire, ou dTrou~
ver. - :

Lemme:, eft noe propofition gui n'eft n\1i{’e aun
lieuoselleelt, que pour fervir de preave d d'au-
tresqui fuivent,

Corollaire , eft une propofition qui fuir d'une
autre qu'on vient de prouver.

DEFINITIONXS.

1. Un Point, eft cequi n'a ni longuenr, nilar-
geur , ni profondeur; & qui par confequent n'a
mi érendu 5 ni parties. .

1. UneLigne, efbunc Erendu€ enlongueur, fans
largear ni profondevr.

3. Lescxtremitezd'uneLigne , font les poiats qui
la rerminent, :

4. Une Ligne droite, eft uue Ligne quia toutes
fes Pmics ¢galement pofées entre fes extremitez 5
tnforte que I'unc ne s'éléve & ue s'abaiffe poine

plus que V'auere. a

Par exemple, la Ligne ABe : )
une Ligne dr%i:; ’ Farlg’c qu'ellea A B
tontes {es parrics tellement pofées entre fes extremi-~

tez A, & B, quepasunen'eftplusélevée, nyplus

abaiffée quel'autre. _ i .

5. Une Ligne courbe , eft unc Ligne qui na pas:

toutes {es parties également pofées entre fes extre-

mitez, :
Parexemple, la Ligne CD eft une Ligne courbe 5

farcequ'elle a quelques-unes de

fesparties, commeE,&F, qui E

ne fonr pas également pofées en- D  FC

tre {es exttemitez, & dont J'une.

5'éléve ou s"abaiffe plus quel'ancre. .

6. Une Superficic, on Surface, cft une Erendod

en longuenr & largeur , fans profondeur.

. A o
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Par exemple, I'Erendu€ quicft A B

renfermée entre les Lignes AB, BC, 7

CD, & DA, cft une Superficie,
arce qu'ellea de la longueur & de

Etlargcur', & qu'clle n'a point de D C

profondeur.

7- Les extremitez d'une Supetficie, {ont leslignes..

dont clle eft bornée.

8. Une Superficie plane, ouun Plan, eft uneSu-

-perficic qui a toutes fes parties également pofées en-

- tre fes extremitez ; en forte que I'une nes'éléve &

ne s'abaiffe point plus que l'autre , comme ici
ABCD.
9. Une Superficie courbe, cft une Superficie t}ui
n'a pas toutes {es parties également pofces entre [es
extremitez ; & dont I'une s’éléve ou s’abaifle plus
que lautre. '
10. Une Superficie convexe , eft une Superficie
courbe, confiderde du coté qu'elle s'éléve.

11. Une Superficie concave , eft une Superficic -

courbe, confiderée du c¢bte qu'elle s’enfonce ou
s'abaifle. :
Ainfi, Ia Superficie d’'un Globe cft une Superfi-
cie courbe ; laquelle confderce par le dehors cft
convexe , & confiderée parlededanseft concave.
12. DesLignes paralleles, font des lignes droites
‘qui font fur un méme plan, & qui érant prolon- -
¢es de part & dautre 4 infiny , ne {& rencontrent
jamais, & fant totijours également diftantess
Par exemple, les lignes AB, .
CD, font paralleles ; parce qu'el- B
les font fur un mém:{ plan , & :
u'étant prolongées de part & <~ T
‘autre 4 lPinﬁny§ clles ncpfc ren- C D
contreront jamais, & feront toﬁjpurs également
diftantes. .
3. Le Terme, eft'extremité de quelque Gran-
deur, ' .
C - 14. Une

MG e o il e e
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14. UneFigure , eft ce qui eft environné deter-
-mes, . N

15. UnCercle, eft une figureplane, bornée d'u-
ne feuleligne courbe,, qu’on nomme Circonferen-
cc, au dedans de laquelle il y aun Foint » qu'on
nomme Ceprre, duquel touzes les lignes droites
mendes 4 1a circonference font égales entr’elles,

Par exemple , la Figure

ACEcftun Cercle; parceque C
€eft unc Figure plane, qui
eft bornée lgl:me feule ligne '
courbé, 4 fgavoir AEC, &

u'an dedans il y a un point,
afcavoir F, duquel toutes les B
lignes droites , comme FA, AC
FC, FE, qui font menées &
Lacirconference, font égales entr’elles. :
16. Le Diameere d’un Cescle, eft une ligne droite
gui pafle par fe centre, & qui fe termincde part &

‘autre 3 Ja circonference,

LT

Par exemple, auCer-
cle ADBE, rali’guedroi-. E

te AB, eft un diametre;
parce qu'clic pafle parle
centre C, & que fesex- A B
tremitez A, & B, f{eter-
minent de part & d'autre

alacirconference. -

17. Ua Arc de Cercle, D

oft u;{ partie delacirconference d'uf Cercle , com-
meBE.,

Sl.lacirconfcrcnce d’un Cercle eft divifée en 360
parties gales, chacune de ces parties s'appelle De-
gré, dontla gce. parric $appelle Minute , &¢.

18. UnDemi-Cercle, eff une figure comprife da

diametre du Cerclé, & de la moiti€ de la circon-

ference, comme AEB. .

19. Un Angle, eft)'inclinaifon de deux lignes q'i{i
. A e
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fe rencontrent en un point non direGement ; oy

pour mieux dire; c'eft 'efpace qui eft comprisentre: -

deux lignes amfi inclinées.

Ainfr, les lignes BA, CA, qui font inclindes
I'une vers 1 autre , & qui fe rencontrent non direc-
t;mclnt aupoint A, forment c¢ quoh appelle un

ngle.
zo.chs Cbrez d'un -

Angle, font les i- A~ A A
‘gncs qui forment
"Angle.
21. LaPointe, oule
Sommc;{l d'm An- .
le, e point ou- i
%c tcucontgcnt des B C BC Bc
deux Cotez del’Angle.

L’on défigne’ quelquefois un'Angle par une feule

Tettre, que P'on ‘met an fommet 5 & quelquefois

partrois, & alors celle qui marque ‘le fommet (e

doit mettreau milieu. Ainfi pourdéfigner par trois

Yettres 1'An§ cA, l'ondit I'Angle BAC, oubicn

T Angle CA

22. Un Anic reQtiligne , -eft un Angle compris de
deux lignesdroites. :
23. Un Angle curviligne', eft un Angle compris
de deux lignes courbes.

24. Un Anglc mixte, eftun Angle comprisd'une
ligne droite:3 d'une ligne courbe ; comme-on peat
voir enla figure precedente.

-~ Comme {"Angle re@iligne ¢ft d'un plus grand
ufage que lesdeuxantres , c'eft de lui quel'on en-
tcn%ra parler ci-aprés, lors quion parlera fimple-
mentd'un Angle, fans en défigner l'efpece,
2. La Quantité.on la Grandeur d'un Angle, cft
I nombredes degrez que contient 'arc que fes c6-
tez -compreanent, -d'un Cercle quia fon fommet
pour centre. _

_Ecainfi, -pourdérerminer la-quanité oula g‘;an-

- . cur

L IABL e s
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deur d'un Angle, il ne faut que décrireun Cercle
dont le fomuaer de ' Angle {oit lecentre; puisil
.. fautfavoir combien de de§:ez contient T'arc dece
‘Y Cercle compris entre fes deux Cotez, & lenem-
bre de ces degrez en-devermitiera la grandear. :
* D'odilfur qo’un Angle eftd’autant plus grand,
que cétarc comprend un plas graiid nombre dede-
Tz, . .
%6. Une Ligne perpendiculaire , eft uné ligne droi-
e, qui‘mmabant farune autre higne droite, fair de
part 8¢ d’antre des Angles égaux. -
Ainfi, la ligne AB eft perpendi- A
- ailairé ilaligne CD ; parce quclle -
“tombe de telle forte fur cente ligne,
tlu‘élle faitles Angles ABC & ABD;
egg: cnjr‘cnx.1 e diod el B
~Quatd wne higne drotte tombe a :
P'extremité d’un% avtre ligne droi- CB
te, dlle ne laiffepasde hut étre perpendicalaire » fi
cette aurre ligne étant prolongée ;, elld fait ayec efle
desanglesde part & d'autre égaux entr'eux.
_"Siunc ligne eft perpendiculaire & une aucre , cet-
teautrereciproquesnent lui eft aufli perpendiculai-
¢ ; ainfiles deux lignes AB, CD, {ont pérpendi=
culaires'une d autre. . :
27. Un Angle droit , eftun Angle comprisidc deux
lignes droites perpendiculaires 'une 4 I'autre yéom-
med' Angle ABC. o "
28, Un’

Ay
0'0‘!%1‘:::&

A . = e -
: > . . «
\ u? An- ‘ C /\ . "
- ¢ plas L ‘ e
: grang - E CbD FH T .
qu'utidroit , comme’Angle DEF. ,
29. Un Angleaigu, eftun Angleplus petjt quian
droit, comme['Angle GHI. N
30 Une Figure redtiligne: , ¢ft une Figure com-

A4 L - or
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prife oubornée de pluficurs lignes droites ; Et ¢'eft
de celle- 1 feule, & du Cercle, dontileft parlé
dans ces Elemens.
31. Les Cotez d'une Figure retiligne , font lesli-
gnes droites dont elleeftbornde.
"32. UnTriangle, eftunc Figure comprifede trois
lignes droites, comme ABC.
Le Trian- .
gle confi- B E H
deré {clon
fes cOtez ,
fedivifeen /.
woisefpe- A— ¢ P F G I
ccs , fga-

voir, enTriangle Equilaceral, enlfofcdle, &en )

Scaléne.
3. Un Triangle Equilateral, eft un Triangle qui
fes trois cOtez égaux, comme ABC.
3 4. Un Triangle Hfofcéle, eft un Triangle qui a
deux de fes cbiez éganx, comme DEF.
35. Un Trianglc Scaléne, eftun Triangle quia fes
trois cOtcz inégaux , comme GHI.
Le Trianglc confideré felon fes Angles , fe divife
auffi en trots cfpeces ; {gavoir, enTrangle Rec-
tangle, en Amblygone, & eu Oxygone.

6- U :
’.’l'n'am-n A E H
gle Rec- I : /\ /\
tangle ,
REBTCH FG 1

gle qui a un angle dioit, comme ABC.
37. Un Triangle Amblygone , ou Obtus-angle ,
cftun Trianglc ?ui aunangle ‘obtus, comme DEF.

38. Un Triangle Oxygone , ou Aigu-angle, eftun .

‘Triangle quia fes troisangles aigus , comme GHL
39. LaBazed'un Triangle , eft un de fes trois

Cotez indifferemment, . que 'on nomme ainfi fui-

vant Je befoinqu'onena, Ainf

o g
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Ainficn tout Triangle chaque Céré peut fer-
virde Baze ; & mémes I'Hypotcnufcd’usl Triangle
Retangle (ceft 4 dire Ie Core oppofé d I'Angle
droit} peut étre confiderée comme Baze dece
Triangle, - ] )
40. Un Parallelogramme , c&.unc Figure comprife:
oubornée de quatre lignes droites, dont les oppo-
fées fo;}t paralleles.

“Ainfi, les Fi- -
guresqui font jci A DA D
marquées ABCD,
Iﬁmt des Paralle. I
logrammes ; par 1
Cnguc cbacunc?:ﬁ B CHB
comprife de qua-

trelignes droites, A - A D. )

dont Jes oppo- ;

fécs‘,commc}:{)B, B D: -4 5 .
CD, font paral- - .
Ieles, - - ¢ B C

11y a quatre o,
fortes de Parallelogrammes , feavoir, JeQuarré,
le Re@tangle, (oule Quarré-long , ) le Rhombe , &
¢ le Rhomboide. .

" 41. Un Quarré, eft yn Parallelogramme quia

les quarre cbrez égaux, & les quatre angles droits ,
comine ABCD, 1,
42. Un Redtangle, on un Quarré-long, eftun
Parallelogramme , qui a les quatre angles droits,
& les coteg oppofez égaux entr'eux , comme
ABCD,. ,,

43. UnRhombe , eftuy Parallelogramme , qui a
les quarre cbre, égaux , & les angles oppofez dgaux

" entr'eux, comme AECD, ,,
44. Un Rhomboide s eft en Parallelegramme,
qui a les cbez & Jeg angles oppoflez ¢gaux en-
tr'enx, ‘omme ABCD, 4. dan Daral
. H i 'un -
45- ;a ?xagO{mg, ou ch D:Samctrc, iclo-
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lclogramme, eftuneLigne droite, tiréedel'undes
Anglésdece Parallelogramme , 4 celui qui luiet
oppolé. ’ -

Ainfilaligne AC,eftla A N D
" Diagonale ou le Diame- g
tre ‘du "Parallelogramme F G-
ABCD.
46. LesParallelogrammes
al r 1 C—
Pentonr du DPiametre B o

d'un autre Parilldogram-
me, cc’ font” deux Parallclogrammes, dont les
Diagonales, prifes chacune 4 past , font partie de
ce Diametre ; &-prifesenfemble , font I¢ Diame-
tre total.

Ainfi les Parallelogrammes AFEH, & EICG,
fonr des Paralllogrammes qui font alentonr du
Diametre du Parallelogramme ABCD ; parce que
leurs Diagonales AE, £C, prifes chacuned pare,

font particdu Diametre AC ; & prifes enfemble -

font ce Didmetre total.

47- Les Supplémens des Parallelogrammes qui -

fonr alentour du Diametre d'un autre Parallelo-
gramme, ce font deux Parallelogrammes, par
Iefquels ce Diametre ne pafle point, & qui avec
les deux autres qui fon alentour du Diamerre,
compofeént cét autre Paralielogramme toral 5 com-
mc-kr;nt ici les Parallelogrammes. FBIE , EHDG,
Telquels avec cenx qui font alentour du Diametre
font le Paraliclogramme total ABCD.

48, Un Trapéze, eft une Figure comprife de qua-
tre Lignes droites, dont les ' A B

cdtez oppolez, ou pour le
moins denxde ces «cOtez, ne
font point paralicles; Com-. D :
me ABCD eft un Trapéze

pacce quefes deux cdrez op- D » C

- pofez AD, BC, nefontpoint paralleles.
. EtainfiunTrapéze cft une Figure de quatre ¢d-
- ez
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ez, quin'eft point Parallelogrammie.
DeMaxDESs.

1. Que d'un Poine dennéd unautre Point donné
Yon puiffe mener une Ligne droite. )

, 2, Quel'on puiffe prolonger want qae l'on voudra

.- uneLigne droite donnde & terminde, .
3+ Que I'on puifle décrire un Cercle de quelque

- . centre & de quelque intervalle que ce _foxt.A

T C%tc toute Grandeir donnde. puille <tre aug-
..~ mendeoudiminude. . . o

AXIOMES.

£. Les Grandeurs égales & une méme Grandeur -
font égales entr'elles, . :

Ainfi les Lignes AB, EF, qui font chacune
égaltsilaLigneCD,fom'A : ‘B

“cgalesenrieltes, c_ b
2. 5 & des Grandeurs égales E——F

onajofitedes Grandeurs A e T

%> les Touts feront dganx,
3. 5i de Grandeurs, dealesion retranche des Gran-
deursdgales ; lesreftes fezonr égaur, )
4- Sid des Grandeursinégales on ajolite des Gran-
curségales , les Touts feront indganx,
5. -Si de Grandeurs mégales 6n retranche desGran-
deurs €pales, les réftes fcrontinc’gaux. :
§ Les Grandeurs qui font doubles, ou triples,
ouquadruples &c.d wne méme Grandeur, ou de
Gtandel;rs.égzlcs » fone égalesentr elles.
7. Les Grandeurs qui {ont moiti¢, ou tiers, ou
quare &c. d'une méme Grandeyr »oude Grandenrs
cgakes, fontdgales enrr'elles, :
8. Les Grandeursqui conviennchtenfemble , font
€gales entr'elles, . .

Ceft a dire, par exemple , que fi deux Graan-

A g deuss

vk
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deurs érant mifes 'une fur I'autre, fe peuvent tel-
. lement ajufter, que I'une n’excede point['autre,
mais la couvre précifement: ces deux Grandeurs
font dgales entr’elles.
9. Le Tour oft égal 4 toutes fes parties prifes en-
femble. .
10. Le Tout eft plusgrand qu'une de fes parties
11. Les Angles droits font dgaux entr’eux, :
12. Deux Lignesdroites n’enferment point un ef-
pace. . ' '
13. SideuxLignes droites fe coupent 'une Fautre ,
clles fe couperont en un Point. .
14. Si deux Lignes droites fe rencontrent non direc-
tement en un Point, éant prolongées, elles fe
couperant I'une I'autre en ce méme Point,
15.Si 4 des Grandeurs dgales, on ajofite des
Grandeurs indgales , I'excez des toutes ferale mé-
she que ’excez des ajoilitées. '
Amfi, i I'on fuppofe que A B E
les Lignes AB, CD, fonr c D F
égales, & quon leur ajolie ~—————+—=
les Lignesinc’%&lcs BE, DF: l'excezdontla toute
AE furpafferala toute CF , feraégala I'excez dont
Yajotitée BE furpafle ['ajolicde DF.

16, Sid des Grandeurs inégales onajolitedes Gran- -

deurs égales, I'cxcezdestoutes fera le méme+que
Pexcez des premieres,
- Ainfi, fil'onfuppofe que A B R
Ies Lignes AB, CD, font ¢ D F
indgales , & qu'on leur =————————
ajoure les Lignes égales BE, DF: I'excez dont Ja
toute AE {urpaflera la toute CF, fera le méme
que celui dont AB furpaffe CD.
17. SideGrandeurs égales on retranche des Gran-
deurs indgales , I'excez des Grandeurs qui reftent .
fera égal 3 'excez des Grandeurs retranchdes.
Ainfi, fi lon’ fappofe que les Lignes AB, CD,
font égales , & quon en retranche les parties
in-

IUNUPRPIIURS SRR
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indgales AE, CF: lexcez »

’ don%ﬂ!e refte FD furpaffera A—:‘;—:F———-]—;-l .

lerefte EB fera égald lexcez. ety oy

dont AE {urpafle CF. b

18. Si de Grandeurs inégales, on retranche des

Grandeurs dgales , 1'excez des reftes fera le méme
ue I’excez des toutes. :

Ainfi, fil'onfuppofeque A E B
Ies Lignes AB, CD, font [
indgales, & gu'on en re- T/
t'm%che les gartics dgales CF D
AE, CF: I'excez dont le refte EB furpaflera Ie
refte FD, fera le méme que celui dont la toute.”
AB (urpaflela toute CD.

19. Si une Grandeur eft donble d’une autre, &
* Tajotitée de Dajoiitée : le Tout fera double du

Tout.

Ainfi, iduneLignede 8 pieds, qui eft dou-
bled'une Lignede 4 pieds , I'on ajofitc une Ligne .
de 4 pieds , ‘qui cft double d’une Lignede 2 Iicds:

.Je Tout 12 pieds fera double du Tout 6 pieds. -
20, $iune Grandeus cft double d'uneautre,, & la

retranchée de la rerranchée: le refte fera double
du refte. ’ :

Ainft, uneLi- _ :
gne de 12 pieds -.-._._.'..l.. 2
érantdouble d'u~ 8 - 4
nie Lignede 6 pieds, fi l'on retranche 4 pieds de Ja
plus graide, & 3 pieds de la plus petite, les 8

picdsquirefteront en 'une , fexont doubles des 4
qui refteronten 'autre,
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PROPOSITION I
PROBLEME L

Sur une Ligne droite donnée ¢ termince, -
" décrire un Triangle Equilareral.

E fuppofe que ’on donne la Ligne droite AB
ui eft terminée ; & je propofe de décrire
ur cette Ligne un Triangle Equilateral.

J  Pour lc faire,

Décrivez du centre A,& de 'intervalle AB,le Cer-

ce CBD ; ddcrivez aufli du

Centre B, & del’intervalie BA,

C.
" le Cercle DAC; ce Cerele cou- /A\

péral'antre aux deux pointsC,
'&D 5 de 'un de ces points , par
exemplede C , menezlesdeux
Lignes droites CA, CB. Ces D i
deux:LignesaveclaLigne AB, feront un Triangle ;
, &jedisque ce Triangle (eraEquilateral. Pour le
prouver , : '
* Laligne AB, XlaLigne AC, font les rayons
du'Ccrc?cCBD', donceties font c'gales entr’elles.
-Te méme, la Ligne BA, & la Ligne BC, font
les rayons du Cercle DAC, donc elles fontauffi
c¢gales entr'elles. Par confequent M Ligne AC,
& la Ligne BC, qui font dgalesiune méme, a
fgavoir AB, fontégalesentriclles, parle premier
Axiome, Ainfile Triangle ABC, qui eft décric
_furla Ligne droite donnde AB, eft Equilateral ;
ce qu'il falloit faire , & démontrer,

REMARQUE.

Pratique de cette Propofition. Ouvrez le Com-
pas
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pas de lintervalle AB; puis des :
points A, & B, comme centres, -
décrivezdenx Arcsde Cercle, qui = 7
s'emreconpent :au -point C; &
menez du Point C les Lignes
droites CA, CB; & le Trangle
ABC fera Equilateral, .

-

AT B
PROPOSITION IL
PROBLEME IL_

D'un Point denné mener ane Ligne droite
égale a une Ligne droite donnée.

E ﬁxpgofc que l'on donnelepoint A, &la Li-
gnedroite BC ; & je propofe de tirer du Point
; Auneligne droiteégale i’ 1a Ligne BC. Pous
¢ faire

De I'une des extremitez de la Ligne BC, par
exemple,, du pointB, comme centre; & de I'in-
tervalle BC, décrivez leCexcle CG 5 puisdu Poine
Aau point B menezla Ligne droite AB; dccnlwcz
enfuite fur cette Ligne, par laPropofition price-
dente , le Triangle Equi ateral ABD ; prolongez -
apréscela te c5:d DB , julqu'd ce.quil rcucon:r;:
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1a circonference du Cercle TG en quelque point
comme G ; prolongez auffi la Ligne DA indefi-
mimentvers E; enfinducentre D, & de Pinter-
valle DG, décrivezle Cercle GL. ; ce Cercle con-
pera laLigne indefinie DE en quelque point , com-
me L. Cela érant, je dis que la Ligne AL, qui
part duPointdonné A, eft égaled la Ligne diotte
donnée BC. Pour le prouver ,

. LaligneDL, &laLigne DG, font les rayons
du Cercle GL 5 donc elles fone égales entr’elles.
Maintenant fi de ces deux Lignes on retranche les
pardes DA, DB, qui font gales, parce que ce
fontles cOtez d’un riangle Equilateral : les reftes
AL, & BG, feront dgaux ents’eux , par Je 3% Ax.
Dailleurs, laLigne BC, &laLigneBG, fontles
rayons du Cercle CG ; doncelles font aufli égales
. entr'elles. Par confequent la Ligne AL , & a Li-

gue BC, qui font dgales 4 une méme, a favoir
BG, font ¢gales entrelles, par le1*r. Ax. Nous
avons donc d'un Point donné mené une Ligne
droite égale & une Ligne droite donnée ; Ce qu'il
falloit faire & démontrer.

REMARQUE. .

Pratique de cette Propofition. 1 fant prendre
avec le Compas la grandeur de la Ligne donnce,
puis le tranfportant an point donnné, y mener
une Ligne égale 4 fon ouverture, PRO-

/
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PROPOSITION I1I1
PROBLEME IIL

Deusx Lignes droites inégales étant données ’
retrancher de la plus grande une partie
égale & la plus petite.

oient données , & que AB foit Ia plus gran-
de ; &je propofc de retrancher de AB une par-
ticépaled C.Pour le fajire, .

De l'une des extremitez de la L lgnc AB, par
exemple du Point A, menez, par fa Prppoﬁnox\:
precedente, laLigne droite AD, qui foit dgaled
C; puis du centre A, & de I'intervalle AD, dé-

- crivezle Cercle DEF 5 ¢e Cercle coupera la Ligne -
ABauPointE. Celaétant, je
dis que la partie AE,, qui eft re-

- tranchéede AB, eftégaleaC.
Pour le prouver ,

La Ligne AE, & la Ligne
AD, font les rayonsdu Cercle
DEF ; donc elles font dgales
entr'elles; maislaLignc AD,

" parla conftruction , et dgale .
4 laLigne C; donc la Ligne -
AE, qui eft égale 4 Ia Ligne - !
AD, eftauffiégaledla Ligre C, par le premier
Axiome ; Ce qu'il falloje f%irc & démontrer.

]E fu}P)ofc ue les deux Lignes droites AB; &
C >

Remarques.

Pratique de cetre Propoficion. 11 fant prendre
avec le Compas la grandeur de la plus petite » &
la retrancherde la plus grande. P R O-
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PROPOSITION IV.
THEOREME. L
S5 deux Triangles ont deux Citez efgzzux i
denx Cotez. chacnnaufien, ¢ An-
gle compris de ces denx Citez égal &
U Angle: la Baze feraégaleala Bazes
les deuzx anrres Angles fevont éganx anx -
denx antres Angles, chacun au fien
© tout le- Triangle fera égal-a tous e

Triangle. :

E fuppofe que dans les deux Triangles ABC
DEF, leCbré AB foic égal au Coié DE, le
Coté AC an Co- A D .

t¢ DF, & que I'An- . .

gle A, .compris des .

deux Cotez AB, AC,

foir égal 4 I'Angle D,

compris des deux €O- £ 3l

tez DE, DF. Cela B C :

érant , jedisque la Baze BC eft dgale 4 la Bazé

EF; que l‘An%lc B-et dgal 3 I'Angle E; I'fin-

gle Ca l’Ang e F; & enfin qae rout le Trian-

gle ABC eft cgald tout le Triaugle DEF. Pour Ie

prouver, o
Tranfportez par penféele Triangle DEF fur le

Triangle ABC,- en foste que vous faffiez tomber le

Coté DE furle Coté AB, & les extremitez D& E

fior les extremitez A & B ; ce qui ferpent faire , puil

que cesdeux Lignesfont fuppofées dgales. Eofui-

: - e
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tedequoi; puis quel'Angle D cft égal 4 I'Angle
A, par fuppofiuion , il senfuir que le Cdié DF
tombera fur le €oté AC 5 & puis que la’ Ligne DF
cft fuppofée égale a la Ligne AC, ils’enfuir que
I'extremité F rombera furPextremité C ; ainfi les
Points E & F, qui font lesextremitezdela Baze
EF, rombantfurkes points B-& C, qui font les
. exemitez dela Baze BC, ils’enfuit que la Baze

EF tombera fur la Baze BC, parla 4# Défin. &
par confequent ces deax Lignes, qui conviennent
enfemble, font dgales entr'elles, par le 8°. Ax.
Diailleurs , puis que I'Angle E convient avec
VAngle B, il s‘en?"::it‘qu'il lui eft dgal; & puis
que"Angle F convient avec I’ Angle C, il s'enfuit
aufhi quil lui eft égal; & enfinpuis que le Trian-
gle DEF convient ‘avec le Triangle ABC, ils'en-
luit que ces denx Triangles font aufi égaux en-
tr'eux, par le huitiéme"Axiome ; Quicft toutce -
quil falloit demontrer.

i S

:
€
- &

P R O-
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PROPOSITION V.
THEOREME IL

" 8i un Triangle eft Ifofceley les Angles fur
la Baze font éganx emr'enxs € [es
Cotez érant prolongez o les Angles
Jous la Baze [eront anffi égaux entr’eux-

E fuppole quelc Triangle ABC foit Ifofcele, &
.' que fes Cotez AB, AC, foient égaux; cela
o éunr, je dis premicrement que les Angles
ABC, & ACB, qui font fur la Baze BC, font
€gaux entr'eux. Pour le prouver, .

Prolongez le c6té AC autant
qu'il vousplaira, parexemple,
julqu'au Point G ; puis prolon~
gez le ¢bté AB indefiniment s
cn fuite terranchez,, parla troi-
fiéme Propofition ,-du Cotd
AB prolongé, la partic AF,
égaled AG; menez aprés ecla
une Ligne dreite du point C au
Point%‘ » & une autredu Point
BauPoint G.

Cette conftruction fuppofde , comparez le
Triangle BAG avec le Triangle CAF. Le.Coté

ABdu premier Triangle eft égal au COté AC du -

fecond, par fuppoGtion; le Coté AG du méme
premicr Triangle eft égal aucdté AF du fecond,
parla confiruction. Voili donc deux Cérez » fga-
voit AB, AG, dgauxi deux Cotez, AC, AF;
deplus I' Angle compris des deux Cotez AB, AG eft
¢gal a'Angle compris des deux autres Cotez AA (;: >

. b}

PO
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AF, parce que c'eft VAngle A qui eft commun

atxdeux Triangles, Partant il fuic par la Propofi-
tion precedente, quela Baze BG eft dgale d la Baze
CF: que I'Angle G cft égal 2 I'Angle F; & que
I'Angle ABG eft égal 4 I’Angle ACF. Maintenant,

" puisquelesLignes AG, AF, oncété faites dgales,

£ on en rerranche les parties AC, AB, quifont -
fuppolées égales : les reftes CG, BF, ferontégaux *
enu'enx. Comparez maintenant le Triangle CGB
avec le Triangle BFC. Le Coté CG du premier
Triangle eft égal au Coté BF du fecond , puis que
cefontlesreftes de grandeurs dgales ; le Coté GB
eftépal au Chté FC, celaa déjaced prouvé ; 1 An-
§le » compris des deux Codtez CG, GB,eft égal
l’Anglc F, compris des deux Cotez BE, FC,
cela 2 auffi éeé prouvé; D’ouilfuit, parlaméme
Propofition precedente , que I'Angle GCB eft égal
d I'Angle FBC, & I'Angle GBC égal 4 I'Angle
FCB. §i donc nous &tons ces deux Angles égaux
GBC, & FGB, desdeux Angles ABG, ACF, qui
ont éeé prouvez égaux: les Argles reftans ABC,
& ACB, feront éganx entr’eux, par le troifiéme
Axiome. Orces Angles ABC, ACB,. {ontles An-
gles fur la Baze BC du Triangle Ifofcele ABC. Dar-
taat,fi un Triangle eft Iofcele,Jes Angles fur laBaze.
font c’gaux entreux 3 Ce qu'il falloit démontrer.
Je dis enfecondlieu, queles Cdicz égaux AB,
AC, du Triangle Iofcele ABC, ¢rant rolongez »
les Angles fous la Baze BC feroit an 1¢gauxen- .
t'eux. Car ces Anglés ne font autres queles Angles -
GCB, & FBC, qui ont déja dié prouvez éganx-
Ainfi entout Triangle Hofcele les Angles fur la Ba-
2¢, & les Angles fousla Baze , font égaux entr'eux ;
Ce qu'il falloit d¢montrer,

COROLLAIRE.

N fuit de cetre Propofition qu'un Triang'e Equi-
. U Tlacerals.

5 T
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lateral , tel queje fuppofcici le Triangle ABC, eft
aufli Equiangle, c'eftd dire qu'ila fes trois Angles’
dgaux. ‘

gCa.r puis queles Cbtez AB , AC, A
font égaux: ils'enfuit, par certe .

s°. Propofition, que les Angles B
& C font ¢gaux entr'eux. De mé-
me, puifqueles CorezBA, BC,
font égaux : il s’enfuit aufli que B (%
les Angles A & C font dgaux entr'enx. Ainfiles
Angles A & B érant ¢gaux au troifidme C, ils'en-
fuit qu'’ils font tous-trois égaux entr'eux ; & par-
tant que e Triangle Equilateral ABC eft Equian-

gle.
'PROPOSITION VI
THEOREME IIL

8i un Triangle a denx Angles cganx en=
tr'eusx o les Cotez quiles [ontiennent font
aufli éganx entr’enx.

"E {uppofe que- dans le Triangle A

ABCles Angles ABC, & ACB, '
foient égaux entr'eux ; Cela
- étant,, jedisque legCotez AB, AC, '

. qui folltiennent ces deux Angles, B o

fontaufli égaux.

_ Car ft ces deux Cotez AB, AC, n’droient pas
égauxentr’eux , il S'enfuivroit que l'un feroir plus
grand - que I'autre; pofons que ce foit AB. Re-
tranchez donc, par la troifiéme Propofition , du
Coté AB, la partie BD , égale AC , & mencz
la Ligne CD. Comparez enfuite le Trianglé-

. . DB
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DBC avec le Triangle ACB. Le c6té DB du
premicr Triaugle , eft égal au Coté- AC du
fecond , par 12 conftruétion; le Cbté BC eft
communaux deux Triangles ; de plus !'Angle B,
compris des. deny Cotez DB, BC, eft égal 4
I'Angle ACB , compris des deux autres Cotez

- AC, CB, par fufpoﬁtion. Donc par fa quatrid.

me Propofition , le Triangle DBC feroit égalau
Triafigle ABC., c'eft:d dire la partie autout; ce
qui et impoflible. 1I eft donc impoflible que
le Coté AB foit plus grand que le Coté AC.  On
prowvera.de méme que le COté AC: ne. franroit
érfcplu:‘%rand que le Coté AB; & ain les deux
Cotez AB, AC, font égauxentr’eux ; Ce qu'il
falloit démontrer.

COROLLAIRE.

11 fuir de cetre Propoﬁtion que tout Triangle
Equiangle, c'eft ddire quid fes trois angles égaux,
comme nous fuppofons ici le Triangle ABC, eft

. auffi Equilateral.

Car dece queles Angles B & C font dgaux, les™
deux céez AB, AC, qui les {oliciennent , s'en-
fuivent égaux. Deméme, decequeles Anglcs A
& B font égaux, les deux Cbiez AC, BC, qui
les folitiennent , s'enfuivent aufli égaux, Doi il

“fuitque les deux cbrez AB, BC, qui font égaux :

au woifiéme AC, font dgaux entr'eux, par le

premier Axiome ; & partant que le Triangle ABG
<ft Equilareral, .~ - =

PRO-
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PROPOSITION VII
THEOREME IV.

Sides extremitez d'une Ligne droite, on
meéne deux Lignes drostes, qui [e ren-
contrent enun Point: on ne powrra pas
des mémes extremitezy € de méme
pAarty mener deux autres Lignes dreites
égales aux denx premieres, chacune &
lafienne, qui fe rencontrent en un au-
tre Point,

E fuppofe que desextremitez de la Ligne droite
AB on méne les deux Lignes droites AC, BC,,
qui fe rencontrent au Point C; & je disque

des  mé- E )
mes extre-

mitez A, y E

& B, l'on p D C

ne gauroit
mener de D
- méme part,

a4 fcavoir
vers E Cc, A BA B A . B
deux autres lignes droites égales aux deux premie-
res AC, .BC, chacuneilafienne, (c’eftd dire, e
forte que cellc qui part du Point A foit égale 4 AC,
& celle qui part du Point B foit égalea BC, ) qui
{e renconcrent en un autre Point qu’au Point C.
Car fi elles fe pouvoient rencontrer ailleurs
qu'au Point C, 1l faudroit que le Point de leur
. en-
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sencontre fiic ou fur 'un des Corez AC, BC,
du Triangle ABC : oudans ce Triangle: ouhors
ce Tria.ng% . )

Premierement, cc Point de rencontre ne peut
&tee fur 'un des COrez AC, BC, par exemple
en D; autrement il s'enfuivroit que AD feroit
dgaled AC, c'eft 4 direlaparticautout, ce qui
tﬁ abfurde & impoflible.

Secondement , ce Point de rencontre ne peut
aufli éere dans le Triangle ABC. Car ﬁl{POfé wil

ignes (AD,
BD 5 puis du Point D au Point C menezlaLigne
DC; enfinprolongezBC, BD, vers E, & vers
E. Tette conﬂmé%ion fappofée : puis que dans le
Triangle ACD les Cotez AC, AD, font{uppo-
{ezdgaux, il s'enfuir, parla cinquiéme Propofi-
tion, quelesdeux Angles ACD, & ADC, font
aufli fgaux. Orl'Angle ECD et plusgrand que
I'Angle ACD, qui n’eftque (apartic; il et donc
aufli plus grand que fon égal ADC, &4 plus forte ~
railon que l’Anéc FDC,qui n'eft encore que partic
dc ADCG. Maintenant puis que les Cbtez BC,
BD, du Triangle BCD, font fuppofez dgaux,
& qu'ils font prolongez vers E, & vers F: il s’en-
fuit, parlacinquiéme Propofition, que les An-
§lcs ECD, FDC, qui font fous la Baze, font
gaux ‘entr'enx. Mais nous avons ddja prouvé
%uc I'Angle ECD ¢oit plus grand que I'Angle
DC. Amf il Senfuivroit que deux Angles fe-
roientdgaux & inégaux, cequieftimpeflible. 11
eft dont impoffible que ce point de rencontre puifle
€uedans le Triangle ABC. s :

Enfin ce point de rencontre ne peut £ere hors du
Triangle ABC. Car fuppofé qu'ilphtétreen D,
menez acepoint DlesLignes AD, BD ; puis du
Point D au Point C menez la ligne DC. Cetre
conftruction fuppofée : “puis quc{ics Corez KTy,

, font fuppofez égau ,il
Tome I, B s’ehe
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s’enfuit par lacinqui¢me Prop?%ﬁtion » queles An-
gles AC% » & ADC, font aufli égaux. Orl'Angle
BCD eft plus grand que I'Angle ACD, quin'eft
ue fagr_tic; il eft donc audi plus grand que fon
2 al ADC,& 4 plus forte raifon que {a partie BDC.
]&ainzenam, puis que dans le Triangle BDC les
CotezBC, BD, fontfuppofez égaux : il s'enfuit
(par lacinqui¢me Prc;Poﬁt_ion)quc les AnglesBCD,
& BDC, qui font {ur la Baze, font égaux en-
tr'eux. Mais nous venons de prouver que ’An-
¢gle BCD ¢roit plus grand que ' Angle BDC. Donc
1l s'enfuivroit que I'Angle BCD, & I'Angle BDC,
feroichit tout-enferble égaux & inégaux; ce qui
¢ft abfurde & impoffible. Il eft donc impoffible
que ce Point de rencontre puiffe étre hors du Trian-

le ABC. Mais nous avons aufl prouvé qu’il ne . -

peut étre ni dans le Triangle, ni fur fes Corezs

excepté au Point C 5 il s’enfuir donc que le Point

de rencontre de ces deux Lignesne pent étre ail-

Ieurs qu'au point C; Ce qu'il falloic démon-
trer.

PROPOSITION VIIL
THEOREME V.

Sidenx Triangles ont deux Citex égavx 4
denx Cotez, chacun aufien, € la Ba-
zeégale ila Baze: I Angle compris de
ces Cotez éganx [ere auffi cgal al An-

- gle. '

JE fuppofe que dans les denx Trangles ABC,

DEF, le Coré AB foit égal an cowé D Eé le
i o o




_ LIVRE PREMIER. :7
s . Coté AC au Cbié . ‘
2 DF, &faBaze BC & A D
o .. la Baze EF ; ccla
- etant , je. dis que
il Angle A , compris .
es'deux Chrez AB .
AC, ctégal 3VAn. B € E F
gleD, compris des deux Chtez DE, DF. Pour
leprouver, .
Tranfportez par penfée le Triangle ABC fur le
Triangie DEF, en foyte que vons fafficztomber fa
 Baze BG fur laBaze EF , & lesextremitezB, &
C, furleséxtremitezE , & F; ceqnui fe peut fai-.
re, puilque BC, & EF, font fuppofées dgales. .
Cela €rant, confiderez qué des extremitez de la .
Ligae EF panent deux Lignes droitesED, ¥D,
qui fe rencontrent au Point D; & que des mémes
extremitez parient deux gutres Lignes droites BA,
&CA, qui leur font dgales , chacunedla fienne,
par fuppofition, & qui fe rencontrent aufli en un
Point.” Pagrant, par la Propofition precedente ,
- cesdeux Lignes nepeuvent pas {e rencontrer en
un zucre Potnt qu'an Point D, Diod il fuigque le -
4 Point A tombera fur le Point D ; quelaLigne AB
.. tomberafor DE;laLigne AC rombera fur DF ;&
s, quainfi l’Anf;le Aconviendra avec 'Angle D5 &
- partant qu'il lui eft €gal; Ce qu'il falloic démontrer.

LR S

v

CorRoLLAIRE.

v o
.

';“‘P&iﬁnc par la démonftration precedente il a €1é
prouv que le Triangle ABC convenoir avec le
" Trangle DEF: outre que nous avons conclu que
les Angles A, & D, droient dgaux entr'eux,
Bous pouvons encore conclure que les deux Angles
B, & C, font dgaux ayxdeux AnglesE, & F»
chacun an fien ; & que tont le Trianglc ABC eft
¢gal d toutle Triangle DEF. :
. B2 r RO
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_PROPOSITION IX.

PROBLEME IV.

Couper en deux cgalement un Angle
rectiligne donné,

Y E fuppofeque I Angle re@iligne BAC foit don-

né, & jepropofedele couperen deux égale-
ment. Pour le-faire,
Prenez furles Cotez AB, AC,
. deux-parties égales AD, AE;
menez duPointD au Point E la
Ligne droite DE ; décrivez fur
la Ligne DE, par la premiere
Propofition, le Triangle Equi-
latéral DEF; menez Eu point
A au Point Fla Ligne droite AF;
Cela éuant je dis que cetee Ligne AF coupe I’An-
gle BAC en deux dgalement. %ourlc prouver,
Comparez le Triangle DAF avec le Triangle
EAF. Le COté AD eft égal au Coté AE, par la con-
ftruéion ;5 le Coté AF lenr eft commun; la Baze
DF eft égaled la Baze EF , puis que ces deux Lignes
font les Cotezd'un Triangle Equilateral. Partant,
parla Propofition precedente 5 I'Angle DAF eft
gal a I'Angle EAF; Et par confequent I'Angle
BAC et coupd en deux également ;, Ce qu‘d'fa%i:
faire , & démontrer. oo

COROLLAIRE.

11 fusit de cette Propofition, qu’on peut.coupet un
Angle redtiliore donné en 4 8.16. 32. &f. & ainfi
de fuite en ({goublmt tofijours: Car aprés 'avoir
div.f¢ en deyx (galement, il n’y a qu'd divifer
; cha-

PPN

-z

Lt
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don-

fale-
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Y

. ¥

‘Point B; & l'ayant ouverta dif-
-exetion , marquez les Points E ,
-& D ; puisavec la méme ou autre
‘ouvertute, mettez yotre Compas

.l v
.

. cetteLigne coupera'la Ligne A D
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.chaque moiti¢ en deux parties égales, puis prei- .

dre }amoitié de la moitié,, &c.
REMARQUE.

Pratique de cette Propofition,
Appliquez  vbure Coinpas au

au Point E, & décrivezversF

-un arc.de Cerele; & fans changer d’ouverrure

tran{portez vbrre Compas au Point D , & décrivez
unautrearc qui coupe le premier au Point ¥ 3 En-
fin mencz par le Point B & le Point F une Li-
gne droire; & cetre Ligne couperal’Angle donné
“en deux égalenient. '

" PROPOSITION X..

. PROBLEME V. .

Couper en dewx également une Ligne droize
" donnée, € terminée.

E {uppofe quel'on donne la Ligne droite AB,
~%@ el rerminde , &je propo{% dela couper-en

"7 denx parties égales. Pourle faire,

* Décrivez fur laLigrie AB le
Triangle Equilaceral ACB s C.
parla 1. Prop. puis, parla Pro-
Foﬁnon précedente, couper-

Angle ACB en deux dpale-

:meant par la Ligne droite CD 4 i

B
B; AB

o) . /



-dela Ligricdonnde; & le tenant
.ouvers plus que de Ja moitié
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AB au Point D; Cela éuant, je dis qu'elle fera
coupde en deux parties ¢gales.. Pour le prouver,
Comparez le Triangle ACD, avec le Trian-
gle BCD. Le Coté AC cft égalau Coeé BC, parce
que ce font les Cotez d’un Triangle Equilateral ; le
Coté CD cft commun aux deux Triangles. - Voi-
ld donc les deux Cdtez AC , CD, égauxaux deux

.C6tez BC, CD, chacun au fien. Deplusl’Angle

ACD, compris de ces denx COtez, eft égal a1'An-
le BCD, compris des deux autres, par la con-
méicn. Done par la 4¢.Prop.laBazc AD cft

égaledlaBaze BD; Et ainfi laLigne donnde AB.

cft coupée en deux dgalement ; Ce qu'il falloic fai-
¢, & démontrer.

COROLLAIRE.

T i fuir de cette Propofition , qu’on peut couper E

une Ligne droite donnée en 4. 8. 16. 32. 64. &
ainfi de (uite, en doublant rofijours; caraprés
L'avoir coupée en deux égatement , il ne faur que
couper derechef chagyue moitié cn deux partics éga-
les, puisprendrela moitié dela moitié, &c.

REMARQUE

Pratiquede cette Propofirion. Appliquez vOtre
Compas a 'unc des extremitez

de cette Ligne , décrivez deux
Arcsde Cercle vers C, & vers
D. Tranfportez votre Compas
a I'autre extremité, & avecla
méme ouverture dccrivez deux
autres Arcs qui coupent les : .
deux premicrs aux Points €, & D Puis du point

€ aupoint D-mencz une Ligne droitc ; cetie Li-

gnc
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gue coupera la Ligne AB en deux parties égales
au Point E.” - '

PROPOSITION X1
i’ROBLEME VI

* D'un point doriné dans une Ligne draite
elever une Ligne perpendiculairc.

E fuppole que la Ligne AB foizdonnde, &le
Pownt C dans cérie Ligne ; Etje propofe d'¢-
lever du Point C une Ligue perpendiculaired

AB. Pour le faire, -

Prenezfur la Lifue AB,
de part & d'autte du Point
C,deux parties ¢gales CD,
CE. Décriver fur 1z Ligne
DE (plar la x';. Prop.) le
Triangle Equilareral DFE.
Mene%dur(’loim(:anl’oinr AD € 5
Fla Ligne droite CF. Cela drant, je dis que ectte
Ligne CF, qui part du Pointdonné C, eft per-
pendiculaire a 1a Ligne donnée AB.Pour le prouver,
Comparez le Triangle DCF avec' le Triangle
ECF. Le Coté CD eft égal an Coté CE, par la con-*
ftru@ion ; le Cowd CF eft‘commun aux deux
Triangles. Voild donc denx ‘Cotez CD, CF,
égauxa deux Cozwez EC, CF, chacun au fien. De~
plus, la Baze DF eft épale 4 laBaze EF , parce
que ce font les Corez d'un Triangle Equilateral,
Partant (parla 8*. Prop.) I'Angle DCF, com-
pris des deux Cérez du premier Triangle , eft égal
a l'Anglc ECF, compris des deux Cotez del'au-
tre Triangle; Ev ainfi la Ligne CF, qui rombe
fur AB, & qui fait des Anglesde past & d'autre:
- - : By dgaur

r
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ézauxentr'eux , eft perpendiculaire.  Nousavons

donc d'un Point donné€ dans une Ligne droite,

~ €levé une Perpendiculaire ; Cequ'il falloit faire,
& démontzer, :

REMARQUE.

Pratique de cerze Propofition. Appliquez votre
Compasan Poimt C, &lete-

pant ouvert comme il vous
plaira, marquez de part &
d'autrede la Ligne donnde les
deux Points D & D. Ouvrez
aprés ccla un pen davantage
votre Compas, & le mertant (ucceflivement aux
Poinrs D& D, décrivezavec cetee ouverture deux
Arcs de Cercle qui s’cntrecoypent au Point E 5
puis du Point C au Poiut E menez la Ligne droite
CE ; Etcette Ligne fera perpendiculaire 4 la Ligne.
donnée.

Si le Point donné étoit i P'extremité delaLi-
gne, illafaudroit prolonger , & pratiquer enfui-
te ce qui vient d'étre dit. 1l y a encorc uncautre
maniered'élever une Perpendiculaire 3 Iextremité
d'unc Ligue droite, qui fera enfeignéeci-apres.

L3

BEBS

P R (-
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PROPOSITION XIL
. PROBLEME VIL.

D'un Point donné bors dane Ligne droite
_tndeterminée y abaiffer fur cette Ligne,
une Ligne perpendiculaire.

E fuppofe qu'on donne la Ligne droite AB, qui

eft indeterminde, & le Point Chors de cene

: Ligne; & jepropofe d'abaifler du Point C une
Ligne perpendiculaire & AB. . Pour e faire, .

-%’rcncz au deld de la Ligne AB un Point tel qu'it

vous plaira,comme Djpuis da .

. Centte C, & de P'intervalle

CD, décriyezun Cercle. Ce

Cercle coupera la Ligne AB

auxe’I’oims E ’f& G. Coupez

apréscela (par Jaro. Prop.) la

ygrtieEG g;\ deux égzicﬁqcnt A B D GB
au Point H. Menez du Point .

C au Point Hla Ligne droite CH. Cela étant, je
disque cecte Ligne CH , qui tombe du Point don-
né C fur la Ligpe AB, lui eft perpendiculaire.
Pourle prouver, ) :

Menezles Lignes droites CE , CG, & comparez
le Triangle EHC avec&d riangle GHC. Le Cété
EHeft égal au C3té G parce quelaLigne EGa
€eé coupee en deux ¢galement; le.Coté HC efk
communanx deux Triangfes ; Voild donc lesdeux
Cotez EH, HC, dgaux aux deux GH, HC, De
plus, [aBaze CE clt égale 3 ]a Baze CG , parce que

ce {ont les rayons d'un méme Cexcle, Parrant { par

la 8. Prop. ) I'Angle CHE , compris des deux pre-
micrs Cotea, eft {gal 4 I’Angle CHG ,compris des
T : Bs deux
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deux aucres. D'od il fuit que laLigne CH, qui
tombe fur AB, & qui fait des Augles deparr &
A'awre égaux ener’enx , cft perpendiculaire - AB.
Ainfi nous avons d'un Point donné hors d’une
Ligne droite indeterminde, abaiff¢ fur cetre Li-
gue une Ligne perpendiculaire ; Ce qu'il falloit
Laire, & démontser. ‘

REMARQUE

Pratique de cette Propofition. Appliquez vbtre
‘Compas.au Point donné C, & 7 N
décrivez un Cerclede cel inter-
valle qu'il conpe la Ligne AB
aux deux Points D, & E ;5 puis
ouvrant tant foit peu le Com- _\D_| E
pas, & I‘;pyliquant fucceflive- A B
mentaux denx PointsD, & E:
dderivezd'unc part ou d’autre de
Ia Ligne AB deux ares quis’en-
trecoupent au Point ¥, Enfin .
parlePoint ¥, & par le Point C, menez une Li-
§nc dreite qui rencontre I3 Ligne AB; & ccue

igne fera perpendiculaire 4 la Ligne donnde.
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PROPOSITION XIII
THEOREME VL

" Qund une Ligne droite tombe fur une au-
tre Ligne droite, ou elle fait denx An-
&les droirsy ou denx Angles Ggaux a
desx droits.

E fuppofe quela Ligne droi-
e AB toqr::be furggel.igne
droite CD. Cela étant 5 je
dis que les deux Angles ABC
ABD, fontdroirs, ou éganx
adeax droits,
Car, oulaLigne droite AB B D
eft perpendiculaire 2 CD , on .
elle ne T'eft pas. Siclleeft perpendiculaire - en €e
as, il eft dvident que les denx Angles ABC , &
ABD, font deux Angles dreirs. Si AB n'eft pas
rcrpendiculair: aCD, dlevez (parla1i® Prop.)
a Ligne BE , qui lui foit perpendiculaire. Cela
érant, les Angles EBC, EBD, font deux An-
gles droits. Mais les deux Angles ABC,, ABD,
Prisenfemble , font ¢gaux aux deux Arigles EBC,
+ EBD, aveclefquelsilsconviennent 3 doncils font
+ €gaux A deux droits ; Ce qu'il falloir démontrex.

L CorRoOLLAIRE.

1 fait de cetre Propofition , que fi laquantité de

Tun des deux Angles que fait une Ligne droiteen ©

. A
tombant fur une autre, eftconnu€, on connol

U facilement la quantitd de l'autre. Cariln’y au-
B “
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ra qu’a Ster la quantité connug dela valeurde deux
Angles droits, & lerefte fera Ja quantit¢ de I'au-
tre. Comme par exemple, fi I'Angle ABC éroir
connu de 110 degrez: en rant cette quantité de
180 degrez, lerefte 70 degrez feroit la quantité
del'Angle ABD.

1. CorROLLAIRE.

11 fuit encore de cette Propofition, que fi deux
Lignes droites s'entrecoupent , les quatre Angles
gu elles feront vaudront quatre Anglesdroits. Car
‘deux de ces Angles pris enfemble, &3 cotdl'un
de Pautre, valent deux droits par certe Propofi-
tion ; & les deux reftans valent auffi deux droits,
par la méme raifon.

IIl. CorROLLAIRE

. 1 fuit derechef, que fid’un Point pris dans un
Plan, on tiroit tant de Ligues droites que I'on
voudra fur le Plan: tous les Angles que feroient
toutes ces Lignes, pris enfemble, vaudroient
quatre Angles ﬁroits ; érantcerrain qu'ils convi;n-
droient tous avee les guatre Angles que feroient.

deux Lignes droites quis'entrecouperoient en. ce:
meme Point. »
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PRO-ROSITION XIV,
THEOREME VIIL
Siaun Point de qhelqke Ligne droite feren-
. contrent denx ausres Lignes-droites , fai-
fant avec elle depart & dautre denx
Angles égaux & deus droits: ces denx:
- Lignes (¢ rencontrerout divellemens. .

E fuppofequefesdeuxLignes = = * A
draites CB, DB, {erencon-
trentau Point B de 12 Ligne

droite AB, & q'elles fonrde -
part & d'antre de cette Ligne les
deux Angles ABC, & ABD, ) e
égauxddeux droits. Cela étane, ¢ B b

‘jedisque ces deux Lignes fe rencontrent direGe-

ment ; c'eft & dire, qu'elles ne font enfemble
qu’une feule Ligne droite.

Car fi CB ne concouroit pasdireGement avec

. DB, ils’enfuivroit que CB.étant prolongée vers
. D, pafleroit au deflus cuau deffous de DB.” Sug-

pofons, fi vous voulez, qu'elle paffe.an deflus,
vers E. Cela énant, la Liﬁ‘nc CBE <¢tantdroite 5

. & laligne AB tombane deflis: il s’enfuivroit,

parla precedente Propofitian , que les deux An-
gles ABC, & ABE , vaudroient denx Angles droits.’
Mais, parlafuppofition, lesdeux Angles ABC,
& ABD, valentauffi deux droirs ; dongles Angles
ABC, & ABE, ferolent égaux aux deux Augles
ABC, & ABD, c'eftd direlapartic au tout; ce
qui eft impoflible. Il eft donc impoflible que la

" B7q - Ligne

I. ’ . . .
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Ligne CB érant prolongée , pafle audeflus de DB.
On prouvera qu'tl s'en(uivroit fa méme abfurdité’,

fi on prétendort que CB ¢rant prolongée, dit paf-’

fer au deflous de DB. Er partant les Lignes CB,
DB, fe rencontrent direGement . ou ne font
_ qu'une Ligne droite; Ce quiil falloit démontrer,

P‘ROPOSITION XV,

THEOREME VIIL

. Si deux Lignesdroites s'entrecoupent o les
Angles appofez au fommet [eront éganx
entrlenx. '

E fuppole que les deux Li A c
droites XB , CD, s'cx;gttr‘:
coupent au Point E, autour

du?ucl elles font quatre Angles.
Cela éuant , jedis que les Angles
AEC, DEB, qui font oppofezau -
fommet , font £gaux entr’cux.

Carpuis quelaLigne AE tom-

befur CD, ils'enfuit, (par la r3®. Prop.) qué
Jes Angles AEC, AED, {ont égaux i deux droits.
De méme, DE tombant far AB, lesdeux An-
gles AED, DEB, font égaux 4 deux droits. Pat~
tantles deux Angles AEC, AED, font éganxanx
deux Angles AED, DEB. Oftant donc I'"Angle
AED qui leur ¢ft commun, les Angles reftans
AEC , DEB, qui font oppofez aufommet, s’enfui-
vent ¢gaux. On prouvera par un femblable rai-
fonnement que les Angles AED, & CEB, qui
Yont auffi oppofez au fommet,font égaux entr’enx.
Donc fi deux Lignes s'entrecoupent , les Angles

: qu’cb—
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qu'elles font eppofezau fommet, font égaux en-
tr'eux; Cequ'il falloic démontrer,

REMARGQUE:

Nous pouvons ici écablic une Propofition, qut
peut ¢h quelque fagon paffer pour la Converfe de fa
precedente, 2 feavoir; que fi deax Lignes droi-
tes, venant de part & d'autre d'uncaacre Ligne
-droite, fe rencontrent 4 un méme Poine de cette
Ligne, & font.avec clle les Angles oppofez an
fommer égaux : ces deux Lignes{e réncontrent di-
reGtement. Parexemple, : : .

Pofons que les deux Lignes droites CE', DE ,
viennent de part & d'avere delaLigne droite AB
ferencontrerauPoint E , enforte qu'elles faffent
les Angles AEC, DEB, oppofcz au fommer,
égaux cner’eux. Cela érane, je dis que ces deux
Lignes concourent dire¢tement. -

Car puifqueles Angles AEC, DEB, font fup-
pofez dgaux wen leur ajofitant I'Angle commun
AED, il s’enfuivra que les deux Angles AEC,
AED, prisenfemble, ferontégauxauxdeux au-
tres BED, AED, aufh pris enfemble. Or puis .
que la Ligne DE tombe {ur la Ligne droite AB,
lesdeux Angles BED ; AED, valentdeuxdroits,
{parlats®. Prop.) Partantles deux Angles AEC ,
AED, valent auflideux droits. Etpar confequent ,

ar Ia Propofition precedente ; les deux Lignes CE.

E, concourent diteGtement.

P RO
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PROPOSITION XVI
THEOREME 1X.

'Sile Cotédoun Triangleeft prolongé, I An-
 gle exserieur [era plus grand que chacun
des deux oppofez interieurs,

E fuppofe qu'au Triangle r
ABP le Coté BC foit p;go- A
longévers D. Cela étant,

je dis premierement que I'An-
gle g:lrtcrieuxl' :C]D cft plus
grand que I’Angle intericur
léAB, ?lui lui eé oppofé al- B C\ b
rernativement. Pour le prou- -G
(= &Y . .
‘Conpez la Ligne AC en denx parties égalesau
Point E. Menez parle Point B & par lePomntE la
Ligne droite indeterminde BF. Retranchez de cetee
Ligne la partic EF, égaled EB; & duPoint Cau
Point F menez la Ligne droite CF. Celapof¢:
-Comparez le Triangle CEF avec le Triangle
AEB, Le Cot¢ EC du premier Triangle, eft cg,al
au Cdté EA du fecond , puis quela Ligne ACa €té
coupée en deux dgalement. Le Coré EF a éeé fait
dgalan COté EB. Voild donc les denx Cotez CE »
< EF, égaux aux denx Corez AE, EB, chacunau
fien. De plus, I'Angle CEF, compris des deux
Cotez CE, EF, eft ¢gala'Angle AEB, comprts
des deux aurres Corez; parce que ces deux Angles
font oppofezau fommet. Partant { parla 4.Prop.)
la Baze fera égale & la Baze, & les autres Angles

égnux aux ageres ‘Angles, chacunau flen; ceftd

dite
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.dire que ' Angle ECF , ou ACF, feraégal dl'An-

gle EAB, ou CAB. Orl’Angle ACD eft plus
grand que ' Angle ACF, qui n'elt que fa partie;; il -
cft doncauffi plus grand que | Angle CAB'; Ce qu'il
falloit démontrer.

Jedisenfecond lieu, que le méme Angleexte-”

‘rieur ACD eft plus gran qluc Pautre Angle inte-
. rieur ABC, qui luieft fimp

ementoppofé. Pour le
prouver,
Continuez Ja Ligne AC vers G. L'Angle BCG

«eft exterieur , & fon oppof¢ alternativement eft

ABC. Donc par ce qui vientd'éere dic dans la pre-
miere partie de cetee Propofiion, I'Angle BCG et

. plusgrand que I'Angle ABC. Or par la Propofition

precedente , I'Angle ACD eft égatdl’ Angle BCG,
qui lui efloppof€ an fommet. Partantl'Angle ACD
eft aufli plus grand que 1 Angle ABC; Ce qu'il fal-
loit démontrer. ,

COROLLAIRE

1t fuic de cette Propefition, que d'ui’ méme
Point comme A, pris ou I'on voudra horsd’une
Lignedsoite, parexemple CD, on nepeut mener

» verscette Ligne-Id plus de deux Lignesdroites ¢ga-

les entr'elles.” Car fi on préten-
doitqu’on en pilit mener trois ,
comme AC,AB,AD : dece que
lesdeux Lipnes AB, AD, fe-
r(oieni-. égales, il s'enfuivroit
parla 5 . Prop. ) quel’Angle
ABD feroit ég‘a,l :‘L?‘Angle . cB v
Mais puis que les Lignes AC, & AD, feroient
auffi égales , il s'enfutvroit aufli que I'Angle ACD
feroit égal au méme Angle D, Parrant les deux An-
§les.ACD-, ABD, qui%'croientégaux il'Angle D,
croient €gaux entr'eux ; c'eft ddire qu'unAngle
extericur feroit €gal a fon oppof€ interieur, ce qt{l{
<

A

. -
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cft impoffible, par a Propofition precedente. Il eft

‘.

donc impoflible que d'un Poine pris hors d"uné li-

§nc droite, on puiffe mener far certe Ligne-1a plus

¢ deux Lignes droites égales entrelles.

PROPOSITION XFIL
THEOREME X

En tout Triangle, deunx Angles tels que
Pen woudra o pris enfemble , valent

‘ maoins que denx Arzg_le: drosts,

2 fappoft le Triangle ABC, & je dis que deax

 Angles de ce Triangle tels que I'on youdra,

comme ABC , & ACB, prisenfemble, valent
moius que deux Angles droits. Pour le prouver
Prolongez la Ligne BC A

}aux extremitez de laquelle

ont ces deux Angles, ) vers
tel ¢bté qu'il vous plaira,
comme vers D. L’Angle
ACD eft extericur, &I’An- 7]
gle ABC eft fon oppof¢ inte- B c
sicur. Donc,, parla Propofirion precedente , I'An-
gle ABC eft plus petit quel’Angle ACD. Etpac-
tant les deux Angles ABC, & ACB, pris enlem-
ble, feront moindres que lesdeux Angles ACD
& ACB, pris aufi enfemble. Or (par 2 13"
Prop. ) les deux AnglesACD, & ACB, valene
deux droits. Donc les deux averes ABC, & ACB,
valent moins que deux droits. On prouverd de mé-
me que ACB, & BAC; ou bien ABC, &BAC;
valent moins que deux droits. Et parrant deux An-
gles d’un Triangle pris comme 1'on voudra, val?;z
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enfemble moins quedeux droits ; Ce qu'il falloxr
-démontrer, : :

I. CoOROLLAIRE,

11 fuit de cette Propoficion , que d'un méme
Pointcomme A, on ne peut A
faire tomber fur une Ligne
droire, par exemple fur CD,
qu'une feule Perpendiculaire.
Car s'il en pouvoitr tomber
deux, comme par exemple

AD, AB, il senfuivroit C B D

que.chacun des deux Angles ABD, & ADB, fe-
roienedroits , & qu'ainfi deux Anglesd’unTrian-
gle ne feroient pas moindres que deux droits ; Ce
qui eft contre la Propofition precedente.

I1I. COROLLAIRE.

1l fuit encore, que fiun Angle d'un Triangle eft
droit, ouobtus, ghacun des deux autres fera aigu.
Car chacun de ceux-ci étant pris avec-celui qui eft
déja droit,on obtus,il 6’en doit faire un Tout moin-
drequedeux Angles droits, Paraant, fi 'on en
Ore celui qui eft droit, ou obtus, lereftant fera
moindre qu'undroit, c’eft & direaigu.

IIL COROLLAIRE

1l fuit entroifiémelieu, que & uné Ligne droi-
te, comme AB, tombanr er une autre Ligne
droite, commeCD, fait d’u~
neparcun Angle obtus, com-
me ABC, &gc lautre parrun
Angleaign, comme ABD : en
{tcnant quelque Point dans la
Ligne AB, par exemple A,
d'oul’on fafle tomber unc Per-

pen-
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endiculaire fur CD, cette Perpendiculaire rombera
dela part de I'Angleaigu,comme vous voyezid que
rombe la Ligne AD. Car fi I'on prétendoit que cet-
re Perpendiculaire plit tomber de la part de ' Angle
obtus, comme tombe AC: FAngle ACB s‘cn(;t,zi~
vroit droit. Erd'ailleurs 1’ Angle ABC étant fuppofé
obtus, il s’enfuivroit que deux Anglesdin méme
Triangle ne feroient pas moindres que deux droits ;
ce qui eft concre la precedente Propofition.

IV. COROLLAIRE.

" 1l cft enfin évident que les trois Angles d'un
Triangle Equilateral, ou les deux Angles égaux
d’un Triangle Ifofeele , font aigus. Car ces
Angles drant égaux, fi I'un d’eux ¢roit droit on
cbtus, les autres le feroient aunffi. Etainfidenx
Angles d’un Triangle ne feroient pas moindres que
deux droits ; cc qui eft impoffible, comme il yient
d'étre démontré.

PROPOSITION XVIIL
TH_EOREME X1

En tout Triangle, le plmgrﬂﬂd'coﬂtf’f”’;‘
‘ tient le plus grand Angle.

E fappofe quedans e Trian- A

"gle ABC'le Coté AC foic
" plus grand que le Cété AB.
Cela étant, je dis que I'’Angle
ABC cft plus grand que I Angle D
C. Pourle prouver,

Retranchez de AC la partie
"AD,égaled AB, & menezlaLi- 1B c

: : X gue
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gne droite BD. Le C6té CD; du Triangle BCD, eft
prolongévers A ; donc { parla 16, Prop.}I' Angle
exterieur ADB eft plusgrand que fon oppof¢ inte-
ticur C. D'ailleuss, puisque AD cft dgalea AB,-
les Angles ABD, ADB, font ¢gaux, par la g,
Prop. Orl Angle ABC eft plus grand que I'An-
gle ABD, quin’cft que fa partie; 1l feradoncaufli
]i).lusgrand quel'Angle ADB, &2 plus forte rai-

on quel’Angle C , 'qui 2 été prouvé moindre que
. ADB ; Cequiil falloir démontrer.

 PROPOSITION XIX.
 THEOREME XIL

En'tous Triangle, le plus grand Angle eft
Josrenn par le plus grand Coté.

'E fuppoft que dans le Triangle ABCI'Angle C

"} feit plus grand que I’Angle B. Celaduant, je

: dis que le Coed AB, qui fgﬁticnt le plus grand

Angle , eft plus grand que AC, qui fofitient le plus
enit. :

Car fi AB n*¢roit pas plusgrand
queAC ilsenfuivowquil s - . S
roit dgal, ou moindre; s'il lui i :
¢roitégal , les Angles B, & C, fe- o
roient égaux;, (par la g.Prop.) ce & B
qui cft contre {a fuppofition. S'il éroir plus petit
le Coté AC {eroit lusgrand , & ( parla Propofi-
tion precedente ) Y’AngleB feroir plus grand que
FAngle C; cequi eft encore contre la fuppoficion.
Er pareant le Coié AB ne pouvanc éure niégal, -
i plus petit que AC, il s’enfuit quil eft plus
grand 5 Ce qu'il falloir démontrer.

CoRrROL-
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COROLLAIRE.

11 fuit de cetre Propofition, que fid'un Point
hors d’une Ligne droite, on fait tomber fur cctte
Lignewantde %i gnesdroi- A
tes que ['on voudra,com-
meAB, AC, AD, AE,
I'une defquelles, {tavoir
AB, foit perpendiculaire :
certe Perpendiculaire fera
la plus petite de toutes; -
car elle fofitiendra necel- EDCD
Girement un Angleaigu, commefontC, Dy E5 .
au fie que les autres fodtiendront up Angle droit, -
commeeft B,

PROPOSITION XX.
THEOREME XIIL ,

En tous Triangle, denx Cotextels que Por
" voudra, pris enfemble 5 (ont plus gMﬂd—‘

. queletrofiéme. }
Efuppole le Trian- o
gle ABC, &jedis A
** que deux de fes
Cétez, tels que l'on
youdra, comme AB, : B
AC, pris enfemble, . _ :
font plus grands que le troifiéme BC, Pour le prou- ]
ver, -

Prolongez le Cdté AB vers D puisayant fait
AD égal §AC, menez laLigne droite DC. Ce-
la polé: Au Triangle ADC les Cotez AC, AD,

ont
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fout égaux, parlaconftru&tion. Donc (par la
s¢.Prop. ) 'Angle ACDeft égaldl"Angle D. O
1"Angle BCD eft plus grand que ACD , qui n'eft
que {a partie ; done il eft auffi plus grand que I'An-
gleD, fondgal.

Maintenant, puilque dansle Tri.m%c BDC['An-
gle BCDeftplus grand quel’AngleD: il s'enluic
par la Propofition precedente 5 que le Cété BD eft
plus gramf que le Coté BC. Orles deux Cotez BA,
AC, du Triangle ABC, fontégauxa BD, parla
conftrudtion. Donclesdeux Crez BA, AC, pris

enfemble , fone plus geands que BC ; @e qu'il fal-
loic &c’mon::er.

PROPOSITION XXI.
" THEOREME X1V

Si des extremitez. d'un Coté de quelque
Triangle, on méne deux Lignes droites
gui (¢ rencontrent aw dedans Wicelni ,
ces deux Lignes [eront plus petites que
les deux autres Cotez, de ce Triangles

mais elles feront un Pl_m grand Angle.

E fuppofe le Triangle ABC ; & ayant pris un de
{es Corez 4 dilcretion, comme BC, je méne
- lesdeux Ligpes droites BD, CD, qui {e-ren-
contrent endedansap Poine D, Celaéeant , jedis,
1°. que césdeux Lignes BD, CD, font plus peti-
tes que les deux Corez BA, AC. Pour le prou-
ver ,
Prolongez BDjulquesen E. Celapofé: Dansle
Triangle BAE les deux Corez BA, AE, fone plus
) gran
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grands que le troifiéme BE, A
par la Propofition precedente;
donc en leur ajofitant EC
commun, ils’enfuitque BA
AE, EC, (ceft i dice
BA, AC, ) font plus grands
que BE, EC. De méme aun
Triangle CED les deux Cotez
CE, ED, font plus grands que le troifiéme CD;
donc en leur ajotitant DB, commun, il s'enfuit
que CE, ED, DB, {c'eftidire BE,EC, ) font
plus grand#que BD, CD. Mais il 2 déja éeé prou-
vé que BA, AC, font (plus I§ta.ndsquc BE, EC.
Donc i plus forte raifon BA, AC, font plus
grandsque BD, CD; Cequ'il falloit démontrer.

Je disen {econd lieu , que I’ Angle BDC eft plus
grand que ' Angle BAC, Tour le prouver,

Le Coté ED, du Triangle CED, cft prolon-
gé vers B, & I'Angle BDC eftextericur; donc
par la 16. Prop. il fera plus grand que fon oppofé
intetiecur DEC¢™u BEC. De méme, le Cété
AE, du Triangle BAE, cft prolongé vers C;
partant I'Angle extericur BEC cftplus grand g{uc
fon oppof€ inrerieur BAE, ou BAC. Mais il a
déja été prouvé que I'Angle BDC eft plusgrand

quel’Angle BEC.” Donca plus forte raifonI'An--

g't BDC eft plus grand que I'Angle BAC ; Ce
au'il falloitdémont%ct.' 1 i’ |

AT

P R O«
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PROPOSITION XXII,

PROBLEME VIIL
Decrireun Triﬂngle qui ait ic: trois Cotez,
. -€gaux atrois Lignes draites données y qus
< foient telles que dewx d'emr'elles, pii-

- fes enfembley foient plu: grandes que la
#roifieme.

" YE fuppofe qu'on donne les troisLignes droites

A, B, C, deux defquelles, telles que l'on

voudra, comme A, & C, prifes enfemble.,
fone plus grandes que la troifiéme B. Celadtant,
j¢ propofc de décrire un Triangle quiait [estrois
Cbtez égaux 4 ces trois Lignes données, chacuni
fafienne.” Pour le faire,

Menez - ’

la Ligne Abme—
droite ‘1n- |

determinde <

nezfur cet-
teLignela
parue DF,
égale  a
I'une de

‘ces” trois

Lignes L

droites données , par exemple 3 A. Prenez en-
uire la partie FG égaled l'une des deux reftantes,
Bar exemple 4 B, Prenez enfinlapartic GH égale @

woifidme C. "Décrivez un Cercle ducenue ¥,
Tome I, c &de
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& de I'intervalle FD. Décrivez un autre Cercle du
centre G, & del'intervalle GH. Ce fecond Cerclé .
coupera le premier aux deux PointsK', & L. Pre-
nez I'un decesdeux Points, par exemple K, du-
quel menez deux Ln;i;ncs droitesaux Points ¥, &
G. Cela érant, je dis que le Triangle FGK ales
trois Cotez dgaux aux trois Lignes droites données
A, B, C. Pourleprouver, S

1°. LesLignesFK, ¥D, fontdgales, drantles-
Rayons d’un méme Cercle. Mais ED adiéfaite
dgaleadlaligne A ; donc FK lui eftauffiégale, |

2°. Le COtéFG, parla conftruction, eftégal '1
dlaLigneB. L

3°. Les Lignes GK, GH, font anfli {gales,
€étant les Riyons d’'un méme Cercle. Mais GH a l
été faire égale d laLigne C 5 donc laLigne GK eft '
aufli ¢gale 4 la Ligne C. Et partan: le Triangle
FGK ales trois Cétez égaux aux trois Lignes droi-
tesdonnées A, B, C; Cequ'il falloic faire & dé-
montrer, Col .

REMARGQUE ¢

Pratique de cette Propofition, Suppofons qu'en
donne les trois LignesA, B, C; . .
denx defquelles prifes commel'on [, oy 2
voudra fone plus grandes que I3 A fe——> '
troifiéme. R '

Prencz avecle Compas la gran-
deur de la Ligne A, & la tranf-
portez en DE. Prenez en fuitc la -
grandeurdelaLigne B, & appli- D E | !
quant le Compasau Point D , d4- C
-ctivez un Arc de Certle vers F. Prenez auffild'gran-
déur de la LigneC, & tranfporrant le Compasau
PointE, décrivez encore un Arc de Cercle qui
coupe le premier au Point F. Enfia tirez les Lignes
FD, FE; & le Triangle DEF aurafestrois Cotez
€gaux aux trois Lignes donndcs. P RO
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PROPOSITION XXII
. PROBLEME IX

Une Ligne droite érant donnée, ¢~ un
Pointenicelle, tirerdece Point une Li-
g7ty qui fafle avec-la Ligne donnée un

. Angleégal aun Angle rectiligne donne.

- YE fuppofe que laLignedonnée foit AB ; quele
Pointdonné enicelle foit A;

<" &quel’Angle donné foit C. r

Et je propofe de tirer da Point

. A ‘une Ligne droite qui falfe

avec AB un Angledgalal’An- Al G

gle C. Pour le faire,

‘Prenez fur les Lignes CD, D
CE, tels Points qu'il vous plai-- .
ra, comme D, & E, & me- i’
nez la Ligne droite DE. Puis C B
. ayantpris AG, dgaled CE, achevez par la Propo-

Gition precedente de décrirele Triangle AGF, qui
ait les trois COtez égaux aux trois Corez du T rian-
gle CDE; (gavoir lesdeux Cotez AG, AF, égaux
aux deux Crez CE, CD; &la Baze FG dgale 3
laBaze DE. D'oul il fuit, {par la 8. Prop.) que
I'Angle Act dgal i1'Angle C; Ce quil falloit fai-
te.

REMARQUE

Pratique de cetre Propofition. Suppofons que
T'on donne Ie Point A dans la Ligne droite AB,
avec I'Angle D. Appliquez le pied duCompas ant
: C 2 Point
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Point D, & de tel intervalle
G

qu’il vous plaira déerivez I'Arc E
FG. Puistran{portantle Com-. <E

- pasainfiouvertau Point A, d¢- D 7 c
crivez['Arc HI. Cela fair, pre- T
nezavecle Compas la diftance .
¥G, & latranfportezde H en )
I, Tirezenfinparle Point A & A B

H
parle Poine I, la Ligne droite
Al; &alorsl'Angle A fera égal al'Angle D.

PROPO SIT10 N XXIV. “,(

S

THEOREME XV. |

Sideux Triangles ent desiz Cotez, éganx &
denx Citez, chacun an fieny & que
Dun dicenx: air I Angle compris de ces,
Cotez, éganx plus grand quelantre; la o
Baze fera anfli plus grande que la Baze.

E fuppofe que dans les deux Triarzgllcs ABCi ,
DEF, le Coué AB foit égalan Coré DE; le
C6té AC au Codté DF ; mais que I'Angle A

foit plus grand que ' Angle EDF. Cela érant, }lc S
dis que la Baze BC fera plus grande quela Baze EF. .
Pour le prouver ,

Tirez ( par A D

. Ia Propofition
precedente ) Iy S \\
Ligne DG,qui N
fafle avec ,P)E A ’ G

. I'Angle EDG B CE
. © égala I'Angle .
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" .A. Cette Ligne DG tombera hors le Trianple
DEF, puisque I"Angle EDF cft fuppofé plus petit’
quel’Angle A. Faites enfuite DG égale 2 DF, on
2 AC fon égale, & menez la Ligne droire EG.
Certe Ligne paflera neceffairement ou g deffus du
Toint F, ou par le Point F, auaudeffous. Pen-
fons qu'elle ya(%e au deflus, comime ici; & tirons
Ia Ligne FG. Maintenant encomparant Jes Trian-
gles DEG, & ABC, lesdenx Cétez ED, LG,
font dgaux aux deax CorezBA, AC, chacunau
fien ; & I'Anglc EDG dgal dI'Angle A, par la con-
ftru&tion.Partant Ja Baze EG eft égale 4 1a Baze 8C,
par la 4. Prop. Deplus,auTriangle DFG lesdeux
Cotez DF, DG, font dgasx, parla conftry&tion.
Donc {par la S;Propj les Angles DFG, DGF,
fur la Baze, s'enfuivent égaux. Orl'Angle EFGeft
plus grand que I'Angle DFG , quin’eft quefa par-
tie ; il eft donc aufli plusgrand que I'Angle DGF,
-& 3 plus forte raifon quel'Angle EGF, quin'eft
que partic de DGF. Cela érant : puis quau Trian~
ile EFG, I'Angle EFG eft plus grand que I’Angle
GF, ils'enfur (far la 19. Prop.} que le Cord
_EG, qui (oftient le plos grand Angle, cft plus

grand que Ie Coté EF, qui fofirient le plus petic. -
MaisBCeftégaled EG, comme il a été prouvé.

Partant BC cft plus grande que EF,
Penfons maince-

nanc que la Ligne A» D

EG paffe par le

ljoinr ¥, comme - -
ans cetee Figure ; :

auquelcason %non: B CE ¥ G

firera, comme ci-deffus, que EG eft ¢galed BC.
Or EG eft plus graride que EF , qui n’eft que {2 par-
tic ; donc BC fera auffi plus grande quela Ligne EF. °
" "Penfonsen troifiéme lien que la Ligne EG pafle -
au deflousdu Point F, comme ici ; auquel cas la
Ligne EG fera tolijouss prouvée égale 4 BC. Or
. C les
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fes Lignes '

DF,FE,qui A D
font mences . ‘
dans leTrian-

gleDEG,fpnt

plus petites =

que les deux B ¢ E G

DG, GE, par laz21.Prop. Donc ft de ces deux
Touts inégaux on Gte les parties DF, DG, qut
font égales, par laconfiruction : le refte EF slen-
fuivra moindre quele refte EG ; & partant moin-
dre que fon égale BC. Ainfi de quelque fagon que
tombe la Ligne EG, cetic Ligne, ou fon - égale
BC, fera totjours plus grande que EF; Cequ'il
falloit démontrer. .

PROPOSITION XXV.
THEOREME XVL

Si deux Triangles ont deux Cotez égaus 4
deux Cotez y chacun aufien, € la Ba-
ze plus grande que la Baze: ils auront .
anffi D Angle compris de ces Cotez égans

Plusgrand que ! dngle. . .
Efuppofeque dan
chs &fcll’.lx ’lgrianglc: A . D

' ABC , DEF , le o
Coté AB foit égal au
Cdiéd DE , le Cotd
AC 20 COté DF, & .
que la Baze BC foit B CE T
lplus grande que la Baze EF. Cela étant, jedisque.

"Angle Areft plus grand que I’Angle D, c

ar
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‘Car fi cela néwoir, il Jui feroit égal, ou plus
pesit. Maisil ne peut lui &cre égal ;Farcc quil s’en-
fuivroit que la Baze BC feroit égale d la Baze EF,
par la 4. Prop. ce qui eftcontrela fuppofition, 1L
ne peyr non plus étre plus petit 3 carils’enfuivroit
que la Baze EF feroit plus grande que Ja Baze BC,
par la Propofirion precedente 5 ce qui eftaufli con-,
tzela fuppofition. DoncI'Angle A eft plus grand
quel’Angle D 5 Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXVI
 THEOREME XVIL

Sideux Triangles ont dewx Angles éganx i
denss Angles, chacun an fien, ¢~ an’
Cosé egal & wn Coté, ftaveir, on celuj
anx extremitez, duguel font les Angles
éganx  oucelui qui [oitient Pun de ces
Angles: ils auront aufft les deux autres
Cotez éganx 5 chacun an fien, ¢ Pau-
tre AngledgalaPautre Angle, ¢ teut
le Triangle feraégal i tout le Triangle.

E (uppofe qué dans
les deux Triangles
ABC, DEF, I'An-

%le Bfoit dgal 3 I'Angle

» I'Angle ACB4’An-
gle F, & que le Coé

BC foit dgal au Cord
EF,aux exuemitez def-

Cy quels
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quels font les Angles égaux. Cela érant, je dis
que le Cté AB eft égal au Coté DE; le Coié
AC au Coté DF; que I'Angle BAC eft dgal 4
YAngleD; & enfinquetoutle Triangle ABC cft
dgala tout le Triangle DEF.

Cdr fi AB n’droit pas €gald DE, il senfuivroit
que I'un de cesdeux Cotez feroit plus grand que
Yautre ; penfens, fivous voulez, quecefoit AB.
Ence cas retranchez de ABlapartic BG égale ED;
puis tirez la Ligne CG. Maintenant comparantle
Triangle GBC au Triangle DEF: le Coté GB fera
égal au COté ED par Ja conftrution;le C6té BC eft
égal au Coté EF, & I'Angle B égalal'Angle E,
par fuppofition. Donc { par 1a 4. Prop. } la Baze
feraégaled la Baze, & ' Angle GCB dgal a I'Angle
F. MaisI'Angle ACBeft fuppofé égalal’ Angle F;
ainfi il s'enfuivroir quel’Angle GCB, & I'Angle
ACB, feroient égaux en- .
ar’eux, c’eft d dire lapar-

: s N B
ticautour; ce quieftim- )
pofible. Il et déncim- G
poflible que le Cété AB \
foit plus’ grand que le A\
Cbte DE.On prouverade - 7

mémeque DE nefgauroit B H ¢
€cre plus grand que AB. Donc ces deux Cotez AB,
DE, fonr égaux. Eufuite dequoi, puisque, par
1a fuppofition , lc Caté BC cftégald EF , & I'An-
gle B égaldl Angle E: il s'enfuic { parla 4. Prop. )
que la Baze AC cftégaled la Baze DF ; quel’Avngle
BAC cft dgal 2 I'Angle D; & enfin que toutle
Triangle ABC eft égal 4 tout le Triangle DEF ; Ce
qu’il falloie démontrer.
~ Suppofons maintenant que fe Coré AB, qui foil:
tient I'Angle' ACB, &le Cété DE, qui {oltient
I’An%lc F, {ontégaux entreux. Cela €tant; jedis
que'le Coté BC cftégal A EF ; lc Coré AC égal &
DF 5 quel'Angle BAC eftégal il'Angle D; & cé"
. - . "]
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fin que tout le Triangle ABC eft égal 4 tout ¢

Triangle DEF.

Car fi BC n'¢roit pas égali EF, il s'enfuivroit
que I'un de ces deux Cdrez feroir plus grand que
T'autre. Penfons que ce foit BC5 auquel cas re-
tranchez de BC la partie BH égaled EF , &tirezla
Li§nc AH. Maintenant, comparant le Triangle
ABH au Triangle DEF : le COé BH fera égalau
Coré EF, parlaconftruction ;le Coié AB eft ¢gal
auC6wéDE, & I'Angle B égald I'Angle E, par
fuppofition. Partant { par la 4. Prop. ) la Bazefe-

‘racgaledla Baze, & I'Angle AHB fera égald I'An-

gleF. Orl'angle ACB eft fuppof¥ égal i ' Angle F.
Donc I'Angle’ AH B feroit égal 4 | Angle ACB,
c'efta dire I Angle cxeericur 2 fon oppofé interieur;

e qui eft impoffible , par Ja 16. Prop. 1l n'eft
-donc pas veai que le Cté BC foit plus grand que

EF. On prouvera de méme que EFneft pas plus
%rand que BC. Parrant ces deux Corez BC, EF,
ont gaux, Mais le Coté AB étant fuppofé égal 2

DE, &I'Angle ABCdgal 2I'Angle E : il s'enfuit -

{pat la 4. Prop.) que la Baze AC eft ¢gale ila
Baze DF; que I'Angle BAC cft égal a1'Angle D5
& enfin que tout le Triangle ABC eft égal atout
leTriangle DEF ; Ce qu'il falloit démontrer,

gg

e
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PROPOSITION XXVIL
THEOREME XVIIL -

S8i une Ligne droite tombant (ur desx Li- .
ges droites , fait les Angles oppofez al-
ternativement ,EQanx enty’eux: ces denxs
Lignes [eront p;zmllele: entr’elles.

E fuppofe que les deux Lignes AB, CD, font -

] droites ; & que la Ligne EF tombant deflus faic

les deux Angles CFE, & FEB, .qui font alter-
nativement op- 4 .

~ pofcz , dgaux A E/ B
entr’eux. Cela G.
étantl »"je dis. 1C A
que les Lignes D
AB, CD, {ont . 7F .
paralleles. '

- Car fi clles ne font pasparalicles, cesdeux Li-
gnes érant prolongdes d’une part ou d'autre f¢ pour-
ront rencontrer ; penfons que ce foit vers G. En
ce cas, les deux Ligncs EG, FG, aveclaLigne EF,.
formeront le Tnangle EFG, dontle Corté GF fe-
trouve prolongc’ vers C. Parrant { par Ia 16.Prop.)
I’ Angle exterieur CFE fera plus grand que fon op-
po(¢ alternativement FEB-; ce'qui eft contre la
fuppofition. Donc les deux Lignes AB, CD , font
paralleles; Cequ’il falloit démontrer.

- PRO-
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PROPOSITION XXVIII,

THEOREME XIX
Si une Ligne droite tombant fur deux Li-
- gnes droites , fait I Angleexterienr égal.
4 fon oppofé intericur de mime part,
ou bien les deux interieurs de méme

part égaux 4 dewx droits: cesdeux Li=
gnes feront paralleles entr’elles.

droites, & que la Ligne EF tombant deffus ,

E fuppofc que lesdeux Lignes AB, CD, foﬁrv
J & les coupant aux Ponts G, & H , fafle 'nn

. des Angles extericurs, commeEGA [ dgatdtAn-

gle GHC, qui eft fon oppof¢ interieur de méme:

ont paralleles.

Car (par la 15.
Prop. } I'Angle A
HGB eft égal a

art. Cela éeanc, je dis que les Ligues AB, CD, -
e ‘

G/ ; B

I'Angle EGA. Mais C H/ D
PAngle EGA et I e
dgal i PAngle A

GHC, par fuppo~ -

fition. Parcant 'Angle G B eft €gal a I
GHC, qui cftfon t;ppofé alternativement. D’ott
iHuit, parla Propofition precedente , que lesLi~

gues AB, CD, font parallelles ; Ce qu'il falloie
démontrer. -

Je fuppofe en fecond lieu , que les deux Angles
AGH, & GHC, qui {ont les deux oppofez inte-
ticurs de méme pare, foient ¢gaux 4 deux droits..

Angléj

N . Ces . Cela -

.

.,

i
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Celadtant, je dis encore que lesdeux Lignes AB,
CD, fontparalleles. ‘ :

. Car puis que lesdeux Anglcs AGH, &GHC,
font égaux & -deux droits, 1l s’enfusic qu’ils fong
dgauxautdeux Angles AGH, & HGB, qui va-
Tent auffi deux drous, par la 13. Prop. Donc,

i de ces deux Touts, qui font dgaux, I'on ote

I’Angle AGH , -qui leur eft commun: les Angles
reftans GHC , & HGB , qui font oppofez alternati- -

“vement, fecontégaux ; & partant, par la Propofi-

tion precedente, ,ires deux Lignes AB, CD, font

paralleles ; Cequ'itfalloit démonrer.

.. REMARQUE. "

Si on fuppofoit ﬁuc la Ligﬁc AB inclindt tant

» Toit peu par Uextremité A | -vers la LigneCD, &

quainfi 'Angle: AGH ‘dévenant un peu plus petic,
1¢s deux At_lgﬁs AGH, & GHC, prisenfemble’,.
valuffent moins que deux droits: en ce cas il eft
€vident queles Lignes AB, CD,neferoient peint .
parallcles; mais quérant prolongdes elles feren-

-contreroient du . cdté od ces deux Angles valent:

moins que deux droits. Et partant nous pouvons
étipgr ici cette vérité: Que fi- une Ligne droire
mbantfut denx Lignes droites , faitles deux An-
es ftcricurs de méme pare moindres quedeux
roits, cesdénx Lignes nc font point paralleles ; &
qu'érant prolongées clles (e rencontreront du cdeé
ou ces deux Angles yalent moins que deux droits;

P R O-
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" PROPOSITION XXIX.

THEOREME XX
Si une Ligne dreite tombe [urdewx Lignes
 droires anllele;i elle fe’ra"le:AAéfgle_:
oppofez alternativement gaus entr’enxy -
P Angle extericur égal. 4 fon oppofé in<
teriewr de méme parts ¢ les deus in-
tgrx'mr.é de méme part égaux “a deux_
droits. ST ]

'E fuppofequeles - Vs R
ddcux Lignes A . G / B
roites AB , CD, -

{oient paralleles , & < H/ D
que la Ligne droite - .
EF tombedeffus, & . - F
les coupe auxPoints . ’ '
G, & H. Cela éant-, je dis premierement que-
les Angles oppofez- alternativement , tels que font"
AGH, & GHD, fontégaux cotr'enx. - oo

- Autrement' il fandroit que I'un dé cesdeux An-
gles fiac plus petic que Pantre. Penfons que ce foit,
AGH ; auquel cas AGH prisavec GHC, vaudroit
moins que GHD pris avec le méme' GHC. Mais
GHD, & GHC , valent deux droits, par la13.
Prop. Partant AGH, & GHC, vaudront moins
que deux droits: Bt ainfi ils’enfiiyroit, par lare”
marque precedente , que ces Lignes AB, CD, ne
Rrotent” point parall:ics.; ce qui eltcontre la fup~
pofition. L.’Angle AGH ne peur don pas éere plus:

L C7 c - peut.

»—’"
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petic. que I'Angle GHD. On prouvera de méme
que FAngle GHD ne peut pas étre plus perit qre
I’ Angle AGH: Done ces deux Angles font égaux
entr'eux s Cequ'il falloit démontrer.

Je disen fecondlien, B

ue 'Angle exterieur A G / B
EGB eftégala fon op-

- pofe inrcﬁ?:ur de -mé- c H/ D

* mepare, favoir GHD, - *
T Car (par la 1 ’ o

Prop.) EGB cft égals;‘t

"AGH, qui lui eft oppofé au fommet. Or, parce

qui vient d'écre prouveé, AGH cft égal d GHD. Par-
tant EGB eft anifi égal s GHD ; Ce qu'il falloit dé-
inontrer. ) S .
Je dis enfin que les deux Angles interieurs de
méme part, commeBGH , & GHD), font dgaux

. adeux droits.

“ @ar, -par ce-qui vient d'éere: prouvd, I'Angle

* 'GHD eft égal 3 I'Angle AGH. Et partant GHD'

prisavec HGB, vaudsa autane que AGH pris avee
HGB. Or, par la 13. Prop. AGH, & HGB,
valent deux droits. Donc GHD, & HGB, valent
aufli deux droits ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPO S'I‘T.TION XXX,

 THEOREME XXIL

Ze: Lignes dﬂéi;e: paralleles 4 uﬂ;’ méme 5
Sont paralleles entrelles.

]E fuppofe que les Ligne_sAB, €D, font pa-

ralleles A 1a Ligne EF. Cela éuant, je disque

ces Lignes font patalleles entr'elles. Pour le
prouver 4 ,
- Tirez
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Tirez la Ligne droite GK, qui coupe ces trois -

“Lignesauz Points G , H, K. Enfuite dequoi , puis

ue les Lignes AB , EF, font paralleles, par fup-
goﬁtion ,g & que GK tombcPdcﬂ'us: il s’enfuit
{ par la29. Prop.) queles Angles AGH , & GHF,,
qui font oppolez alternativement, font égaux en-
teux, De méme ,’

puisquelesLignes EF, A " G / B :
CD , font anfli {ap- E H/ P
pofées paralleles, & 5

ue la méme Ligne © K/
%K tombe dc(f{-x‘:g:, il /

_ s'enfuit { par la méme

Prop.) que I'Angle exterienr GHF eft égaldfon
oppof¢ intericur HKD. Ainf les deux Angles
AGH, & HKD, qui font ¢gaux d yn méme ), fonc
dgaux entr’eux. Or ces Angles font oppofez alter- -
mativement. Donc {par 1a 27. Prop.) les déux -
Lignes AB, CD, font paralicles; Ce qu'il falloit.
démontrer. . S

PROPOSITION XXXIL
"PROBLEME X
Parun Poimt donné mener une Ligne droite
 parallele & une Ligne droity dennée.

Y& fuppofe.quele -

Point donn¢ foit — i A< B
A, & la Ligne )

- droitedonnée,BC; B D, . C

& je proro('c de .
mener par le Point-A uke Ligne, qui {oit parallefe:
a BC. Pour le fafte, B o d

Tirez du Point A i tel Point qu'il vous. plairz ?:‘
A T ha
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laLigne BC, la Ligne droite AD, qui fafle avec
BCun Angle tel qu'il vous plaira, comme ADC,
Menez enfuite par
Je Doint Al Ligne E A F
droitc EAF, qui
fafle avec ADI’An- B D C
lc EAD égal 2 .

"Angle ADC, Cela érant , jedis quela Ligne EF
cft parallele 2 BC. '

- Carles Angles EAD, ADC, qui font oppofez
altersiativement,. font égaux , par la conftraétion.
Partant Har laz7. Prc:F. ) lesLignes EF, BC,

font paralleles ; Ce qu'il falloit faire, & démon-
trer, S

-REMARQUE.

Pratique de cerre Propofition. Pofons que Ia
Ligne IK foit donnde, & que le Point donné foit
H.” Metrez Je pied du Compas au Point H, &l'ou~
vrezdetelle forte , qu'en décrivant un Arc de Cer~
cle,ilrazela Li- .
éqc IK. Cela N H
i it > tramfportez m
¢ Compas ainfi
ouvert d 2 un I NK S
Point de la Li- - . . :
%;‘CIK, commeI, & décrivez de la pastdu Point

» PArc LNM ; puis tirez par le Point H une

* Ligne droite qui raze I'Arc LNM; & alors certe

Ligne NH fera parallcle ala Ligne 1K,

t

‘

2 R O-
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PROPOSITIONXXX{I._
THEOREME XXIL

Entont Triangle,' undes Cétez étant pro=
longéy I Angle exterienr off égal aux
© deux sppofez interieurs; & les trois An-
gles dun Triangle fint éganx 4 dews

droits. - : o
gle exrerieur ACD eft dgal

A
aux deux oppofez intericurs A

E

E fuppoft que du Triangle
] ABC le Cté BC foit pro-

longt versD. Celacuane,
je dis premierement que I'An-

¢
A, &B, pusenfemble. Pour B < D
leprouver, , ’
Menez par le Point C, la Ligne droite CE paral-
lele & AB, par la Prop. precedente. Celapofé:
puis que les Lignes AB,.CE, font paralleles, &
que Ja Ligne AC tombedeffus : ils'enfuir {parla
29. Pro;&. ) que ' Angle ACE cft dgaldl'Angle A,
qui lui cft oppofé alternativement.
~ De méme, puis queles Lignes AB, CE, font
patalleles , & que la Ligne BD tombe deffus: if
s'enfuit ( parlaméme 29.Prop. ) quel’Angle ex-
terieur ECD eft égald fon oppof¢ interieur B. Et
partant I’Angle toral AGD ‘eft égalaux deux An-
gles A, & B; Cequil falloirdémontrer.
"~ Je dis en fecond lieu, que les trois Anglesda
Triangle ABC font éganx 2 deux droits:
Car1l vient d’étre prouvé que les deux Angl;s ]/:: ‘
. . »
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& B, font égaux d I'Angle ACD, Or!'Angle ACD,’
avec'Angle AGB , font égaux 3 deux droits , ( pat
la 13. Prop.) Donclesdeux Angles A, & B, avec
I'Angle ACB, fontauflidgauxadeux droits; Ge
qu'il falloit démontrer.

. COROLLAIRE. .

11 fuic premicrement de cette Propofitiory, que
les trois Angles d'un Triangle prisenfemble font
€gaux aux trois Angles d’uffattre Triangle, pris
auffi enfemble. Car les trois Angles de I'unva-
llt_:nt deux droits, de méme que les trois Angles de

- lautre,

I1. CorRoLLAIRE

1l fuit en fecond lieu, qué fi &ux Angles dun
Triangle font égaux i deux Angles d’'un autre’
‘Triangle, le troifiéme feraaufli égalau troifiéme.

I1l. CorRoLLAIRE

11 fuit en troifiéme lieu, gucﬁl’undes Aungles
d'un Triangle eft droi, les deux autres valent au-
tant qu'un droit,

IV.CoroLLAIRE

1 fuit enfin, que fi deux Angles d'un Triangle
fon't connus, le troifiéme feraaufli connu ; car c¢
troifiéme eft le refte de deux droits.

REMARQUE

: Par cette Propofition nous pouvons déccrminc‘r i
combi¢n d' Angles droits font égaux tous les Angies
d'une Figure redtiligne. Carlidel'un des Angles

i de

by




LIVRE PREMIER. 67

de cette Figure I'on tire & tous les ancres Angles au-
tant de Lignes droites qu'il eft poffible de former de
Triangles: cette Figure fera divifée en plufieurs
Triangles , les Angles de chacun defquels valane
deux d%oits » l'on faura lavaleur des Angles de cet-
te Figure, puis qu'ils font les mémes que ceuxde
tous ces Triangles, Ainfi ‘f_a.tcc qu’une Figurede

uatre Crez f¢ peut refoudre en deux Triangles :
il s'enfuit que fes quatre Angles valent quatre An-
les droits, Et parce qu'une Figure de cing Cotez
¢ peut refoudre en trois Triangles , fescing An-
gles valent fix Anglesdroits &c. Etd’autant que
toute Figure de pluficurs Cotez fe peut refoudré en
auntant de Triangles quelle a de Cotez, moins
deux: nous devons conclure que tous les Angles

- d’une. Figure re@iligne font égaux i deux foisau-

tant d’Angles droits qu'elle a de Cotez, moins deux.

“ Ainfi les Angles d’un Decagone valent 16 Angles

droits; ceux d’'un Dodecagone valent vingt An-
gles droits ; & ceux d’un Chiliagone, ou d'une
Figurede mille Cotez, valent 1996 Angles droits.

PROPOSITION XXXIIL -
THEOREME XXIIL

Si deux Lignes droites Jont égales €&~ pa-

" ralleles, les Lignes droites qui joignent
leurs extremitez de méme pars  fons
auffi égales & paralicles.

E fuppofe que les Lignes AD , BC, fontégales
& paralleles, & que leurs extremitez font join-
tesde méme part par les Lignes droites AB, DC.
Cela drant,je dis queces Ligues AB, DC, ﬁ"flt‘
- auffi
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auffi égales & paralleles. Pourle prouver,

-Du %oint Bau Point D tirez laLigne droite BD.

Cela pof¢, puisquelesLignes droies AD, BC,

font paralleles, & que la Ligne BD rombe deffus : it

s'enfuit ( patla 29.Prop.) que les Angles ADB, &

CBD, qui font eppofez alternativement » font

¢gaux entr'eux, Compa- B o}

rant enfuite les Triangles

ABD, & CBD, le Coé

AD cft égal au Coté BC,

par {uppofition ; le Coté

BDeft commun ; I'Angle

ADB eft égal i I'Angle A D

CBD, comme il vient d'étre prouvé. Partantfa

Baze AB eft égaled laBaze CD, &I'Angle ABD
_€gal 4 ’Angle CDB par la 4. Prop. Orcesdeux .

Angles ABD, & CDB, font oppolez alternative-

ment. Donc [(ﬁpar la 27.Prop.) les Lignes AB,

DC, fontaulfi paralleles ; Ce qu'ilfalloie démon-

ter.

PROPOSITION XXXIV.
THEOREME XXIV.

E# tout I’amllelogmmim les Cotez € les
Angles oppofez. font éganx enty’enx
@~ la Diagonale le coupe en denx éga-
lement. ’

“Y E fuppofc que AC eftun Parallelogramme s &
J que BD cft la Diagonale. Cela crant, je dis,
uc le Coté AB eft égal 4 fon oppofé CD s le

Coté AD égal 4 fon oppo(% BC; quel’Angle Aclt
égal i fon oppofi C ; & quel'Angle ABC eft égal
afon
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afonoppofé ADGC ; & enfin quele Triangle ADR
eft égal au Triangle CDB , & qu'ainfi la Diagonale
coupe le Parallelogramme en deux également.

Carpuis que les Lignes B
AB,CD, fontlesCotez

C
oppofez d’'un méme Pa-
rallelogramme , il s’en- 1
‘fuitqu'elles font paralle- !

fes. Er par confequent la
Ligne BPD tombc;lnt et A D
. fus’; les Angles ABD, &BDC, quifont oppofez
aleernativement , font dgaux entr’eux par faz9,
Prop. Parlamémeraifon, lesdeux Angles ADB,
& CBD , qui font oppofez alternativement, {ont
aufli égaux entr’eux, Ainfi les deuxTriangles ABD,
BDC , out deux Angles égaux 4 deux Angles, .
chacun au fien, & le Coté BD, aux extremitez
duquel font les Angles dgaux, eft commun, Par-
tant (par la26. Prop. ) lesdeux autres Cotez AB;
AD, font x aux deux autres CotezCD, CB,
chacunau i, fgavoir AB 4 CD, & AD 3 CB;
I'Angle A cft égald I'Angle C; & tourle Triangle
ABD cft ¢gal 2 tout le Triangle CBD. Enfin puis
que lesdeux Angles ABD, & CBD, ontété fepa-
rément prouvez ¢gaux aux deux AnglesCDB, &
ADB: ileft dvidentque I‘Anﬁletota ABCecftdégal

al’Angle rotal ADC; Qui eft tout ce qu'il falloit
démontrer.

COROLLAIRE

T {uitde cecte Propofition,, qu'en tout Paralle-
logramme, fi un Angle eft droit , lestrois autres
lefonzaufli. Car puis quelesdeux Angles fur un
méme Coré font égaux 4 deux droits: fi Puneft

droit , I'autre U'eft auffi ; & par confequent auffi
leursoppofez, -

P R O-
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PROPOSITION XXXV,

THEOREME XXV.

- Les Parallelogrammes conflitnez. fur une
méme Baze, € entre mémes paralles
lesy font éganx entr’enx.

E fuppofe que les Parallelogtammes AC, BF,
J font fur une méme Baze, 4 fgavoir BC, &
entre mémes Paralleles AF, BC. Cela drant, je
dis que ces deux Parallelogrammes font égauxen-
tr'eux. Pour le prouver, :

Cetre fuppofition peutavoir A° ED __F
trois cas, Car ou lc Point E °
tomberaentre A, & D; ou il
tombera fur le Point D ouau
deld du Point D.

Aupremier cas, le Coté AD !
eft égal au C6té BC, quieftfon B C
oppofé dans le Parallelogram-

‘meAC. De méme, le Coté EF eft égal au méme

Coté BC, qui eftaufli fon oppof¢ dans le Paralle-
logramme BF. DoncAD, & EF, fontégaux. Et
filonen btela pariic ED, qui leur eft commune:
Ies reftes AE, DF. feront égaux cntr’eux. De
plus, dansle méme Parallelogramme AC 5 le CO-
té AB eft dgal au Coté DC;, qui eft fon oppof€.
Mais puis qu’ils font paralleles, & quelaLigne AF
tombe deflis : I'Angle exterieur CDF eft égal 4 fon
‘oppof¢ interieur BAE, par la 29. Prop. D’ot il
’ ﬁlit que les deux Trian’glcs BAE, CDF, ontdeux
Corez égaux a deux Cbtez, chacun au fien, & I'An-

( par
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{ par la 4. Prop.) cesdenx Triangles BAE, CDF,
font égaux entr'eux. . C'eft pourquoi fi on lenr
. ajofite 4 chacun le Trapéze EBCD: il s'enfuivra
que le Triangle BAE avec ce Trapéze, fera égalau
Triangle CDF avec ce méme Trapéze ; c'eft 2 dire
le Parallelogramme AC au Parallelogramme BF 5
Cequ'il fafoir démontrer.
Au fecond cas, ou le B

Point E tombe fur le A D B
Point D, on prouverade
mémequele COé AD cft
€galau Cot¢ EF 5 le Co-

té ABauCoté DC; que
I'Angle exteriear CDF g C

eft égal 4 fonoppoféin-

tericur BAE; & que le Triangle BAE eftégalan
Triangle CDF. C'eft pourquoi fi on leur ajofice
une chofe commune , 4 {cavoirle Triangle EBC:il
s'enfuivra que le Parallelogramme AC fera égal au
Parallelogramme BF ; Ce qu'il falloit démontrer.

“Autroifiéme cas, on prouverade méme que AD
eftégal 4 EF; & en

leur ajofitant la partie £k D_E E
commune DE, la
. toute AE fera égale 4 G

la tomte DF.” On
prouveraanflique le
Coté ABeft égal an e
Coté RC ; que’An- S
gle exterieur CDF eft égal a fon oppofk interieur
A; & que le Triangle BAE eft ¢gal au Triangle
CDF. Done fi on ote de ces deux Triangles, le
Triangle commun DGE : le Trapéee ABGD
reftera’ gl au Trapéze EGCF. A quoi fi Von
ajolite le Triangle GBC , il s’enfuivra que le
Trapéze ABGD avec ce Triangle , fera égal
au Trapéze EGCF avec ce méme Triangle ;
ceft 4 dire que le Parallclogramme AC gﬂal .

: g
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égal au Parallelogramme BF 5 Ce quil falloit dé-
montrer.

PROPOSITION XXXVT,

THEOREME XXVI

Les Parallelogrammes conflituez fur Ba- B

zeségalesy €~ ensre mémes Paralleles
[ont eganx entr’eux. '

E fuppofe que les Parallelogrammes AC, EH,
font conftituez fur Bazes ¢gales, {gavoir BC,
GH, &entremémesParal- 54 p 1)
leles AF, BH. Celaérant, :
je dis que ces deux Parallelo-
grammc; fox}t' dgaux en- -
tr'eux. Pourle prouver, e
Menez du I?oint Bay B G H
Point E la Ligne BE, & duPointC au PointF la
Ligne CF. Cela pofé, BC eft égal & GH, par
fuppofition ; EF eftaufli égald GH, ¢rantles Co-

BCe

alA EF. D'ailleursBC, EF, fontfuppo-
féesparalleles. Donc ( par Ia 33. Propy) les Li-
gnesdroitesBE, CF, quijoignent leurs extremi-
tez, fontauffi égales & paralleles. Et par confe-

vent la Figure BF eft un Parallelogramme. Or ce ¥

TParallelogramme eft fur JamémeBaze,, & entre
mémes Paralleles, que le Parallelogramme AC.
Donc ( parla Prop. precedente ) lesdeux Paralle-
logrammes AC, BF, font égaux entr'eux. Mais
cc méme Parallelogramme BF, & le Para}le!o-
gramme EH, ¢rant fur une méme Baze, 2 f{ga-
voir EF, & entre mémes Paralleles , font aufli

AC,

tez o&pofcz d'un méme Parallelogramme. Donc
¢
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" AC, EH, qui font égaux au Parallelogramme .

BF, fontégaux entr’eux ; Ce qu'il falloit démén-
trer. :

PROPOSITION XXXVIL
. THEOREME XXVIL

» A
Les Triangles conflituex furune meme Ba-
zey © entre mémes Parallcles, font
éganx entr’eux.

J‘E fuppofe que les ;o A

Triangles ABC,DBC, D_F
tont fur une méme Ba-
ze, 4 fcavoir BC, &
entre mémes Paralleles . /
EF, BC. Cela érant, B c

je dis que ces deux
Triangles font égaux entr’eux. Pourle prouver,
Menez par le Point B la Ligne droite BE paralle-

"le 4 AC, & par le Point ClaLigne droite CF pa~

rallelea BD, par la31.Prop. Celapofé, ilsen-
fuir que les Figures AB, DC, font des Parallelo-
rammes, dont les Lignes AB, DC, font les.
iagonales. Er partant ( par la 34. Prop.) les
‘Triangles ABC, DBC, cnfontles moitiez. Or

s des Parallelogrammes AB, DC, éam {ur une mé-

meBaze, ilcavoit BC, & entre mémes Paralie-
les EF, BC, font égaux enw’enx , par la 3s.
Prop. Donc les Triangles ABC, DBC, qui en

fon.r les moitiez , font aufh ¢gaux entr'eux ; Ce
qu'il falloit démontrer, ’

. Tome I D . P RO-
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PROPOSITION XXXVII
THEOREME XX VIIL

Les Triangles conflituez fur Bazes égales, .

< éntre mémes Paralleles, fint égan
entr'eux. ' o

E fuppofe que les
]Triax(xglcsABC,DEF, ¢4 RIf
u

font {ur Bazes égales,

fcavoir BC, EF, & en-
tre mémes Daralleles,
GH, BF. Celaétant,je - g~¢ E 7
dis que ces deux Trian- :
gles font égaux entr'eux. Pour leprouver ,

Menez pasle point B la Ligne droite BG parallc-
le 4 AC, & par le Point F fa Ligne droite FH pa-

ralleled ED , parlaz1. Prop, Celapofé, il s'en-,

fuit que les Figures AB, DF, fout des Parallclo-
grammes, dontles Lignes AB, DF, font les Dia-
gouales. Etparrant ( par la ;4. Prop. ) les Triap-
gles ABC, DEF, cnfont les moiriez. Or Jes Pa-
sallelogrammes AB, DF, éant fur des Bazes éga-
les BC, EF, & entre mémes Paralleles BF ,GH,
font ¢gaux entr'eur, par la 36, Prop. Donc les
Triangles ABC, DEF, qui font leurs moitiez,
fonr auffi égaux entr'eux ; Ce qu'il falloit démon-
ter.

- P'R O-

]

o
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PROPOSITION XXXIX.
THEOREME XXIX.

Les Triangles égaux conflituez. fur une
méme Baze € de méme part, fons en-
' " tre mémes Paralleles.

JE fuppofe que les
L Triangles ABC ,
3 DBC, font égaux ;-
: w'ils font conftituez
ur une méme Baze, 4
{eavoir BC; & qu'ils
B four de méme part.
Cela érant, je dis que - B C
ces Triangles fout en-
tre mémes Paralleles ; c'eft & dire que fi par le’
Point A, &lePoint D, on méne laLigne droite

AD, certe Ligne fera parallele 4 BC. Envoicila
reuve : :

+ Car i ellen’éroit pas parallele , on pourroit par
Ie Point A mener une autre Ligne parallele 2 BC ,
par la 31. Prop. & certe Ligne paffercic ou au
.« . deffusonaudeffousde AD. Penfons donc premic-
© . rement c};’ellc pafie au deffus, s'il eft poflible,
comme faicici AE, Puis prolongez fa Ligne BD,
jufqu'd ce qu'elle rencontre la Ligne AE au Point
E,&tirezlaLigne CE. Cela pofé, les deux Trian-
gles ABC, EBC, éunt fur une méme Baze & eni-

N tre mémes Paralleles, feroienc dgaux entr’éux , par
) la 37.Prop. Maispar la fuppofition, le Triangle
- DBC eft égal au méme Triangle ABC. Donc le

Triangle EBC feroir égalau Triangle DBC, qui
w'eft quefa partie ; ce qut eft impoftible. Heft donc
D2 ime-

-

[3

I———
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impoffible qu'une Ligne menée_par le Point A pa-
ralE:le ilaLigne BC,paflcaudeffusdela Ligne AD.
" Penfons maintenant < E .
que certe Parallele paf- A
e au deflous de AD, ¥
comme fait ici AF, &
menez la Ligne droite
CF. Cela pofé , le
Triangle FBC feroit
égal au Triangle ABC, B C
par la 37. Prop. Mais :
par la fuppofition , le Triangle DBC eft égal
au méme Triangle ABC. Donc le Triangle FBC
feroit égal au Triangle DBC, c'eftadire, lapar-
picauTout; cequieftimpoffible. Cette Parallele
sie peut donc pas paffer au deflous de AD; niau
dcﬂ‘l’ls » comme il a éié prouvé. Donc il nepeut
pasy enavoir d’aurre que AD. Et parrant AD eft
paralicle a BC; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XL.
THEOREME XXX

- Les Triangles éganx conflituez. fur Bazes

égalesy ©~ de méme part, font entre
mémes paralleles,

JEéfuppofe que les Triangles ABC , DEF, font’

gaux 5 qu'ils font conftituez fur Bazes dga-

es , 4 [gavoir BC, EF ; & qu'ils font de méme
part. Celadtant, je dis quiils font entre mémes
rarallclcs 3 c’eft ddireque fi parle Point A, & par
¢ Point D, on ménclaLigne droite AD, cctte

Car
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_ Car fi elle n'étoir parallele , on pourroit par le
Point A mener uneautre Ligne paralleled B¥, par
la 31. Prop. & cette Ligne pafieroit ouaun defluson
au deffous de AD. Penfons donc premierement

welle paffe au deflus, s'il eft poflible , comme

aitici AG. Puis prolongez laLigne ED, jufqu'd
ce qu'elle rencontre la Ligne AG auPoint G, &
mencziaLigne FG. Cela pof¢, lesdeux Triangles
ABC, GEF, drant fur Bazes égales BC, EF, &
entre mémes Paralle-

; G
les , feroient égaux A
——H/

eatr’eux, par la 38.

Prop. Mais pa la fup-
pofition, le Triangle .
DEF cft égal au mé-

me Triangle ABC.
Doncle Triangle GEF B CE ro
feroit égal au Triangle DEF , quin’eft que fa par-

- tie ; ce qui eft impoifible. 11 eft donc imFo ible

qu'unc Ligne mende par le Point A parallele 3 BFf,
pafleau deflus de AD.

Penfons maintenant que cette Parallele paffe an
deffousde AD, comme fait ici AH , & menez la
Lignedroite FH. Celapofé, le Triangle HEF fe-
roit égal au Triangle ABC, parla 38.Prop. Mais
par la fuppofition, le Triangle DEF eft dgal au
méme Triangle ABC. Donc le Triangle HEF fe-
roit égal au Triangle DEF, ceft adire la partieau
Tout; ce qui eft impoffible. Certe Parallele ne peur
donc pas paffer au deflous d= AD; ni au deffus,
comme il a dté prouvé. Donc il nepeutpasyen
avoir d'autre que AD. Et partant AD eft parallele
4 BF; Cequilfalloitdémontrer. -

L. D 3. r R O-
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PROPOSITION XLI

THEOREME XXXI.

Si un Parallelogramme & un Triangle font
conflituez (ur une méme Baze, ¢ entre
mémes Paralleles , 1¢ Parallelogramme

fém'dauble du Triangle, .
E fuppofe que le Parallelo- A B
J gramme AC, &le Trian-

e "EBC, foient conftituez
ur une méme Baze , 3 fgavoir

des AE, BC. Cela duant, je L
disquele Parallelogramme eft doubledu Triangle.
Pour le prouver, L.
Menez 1a Diagonale AC. Cela pofé, puis que
des Triangles ABC, EBC, fonefirlaméme Baze
BC, & entre mémes Paralleles AE, BC, ils font
€gaux, par la 37. Prop. Or le Triangle ABCeft
moiti¢ du Parallelogramme AC, d’autant que la
Diagonale ACIe coupe en deux également , par
34. Prop. Douc le Triangle EBC eft auffi moiti¢
du Par. clogramme AC. Etpar conifequent le Pa-
ralielogramme AC eft double duTriangte EBC;
Cequ'il falloit démontrer. :

REMARQUE.

Par I il eftauffi évident que fi un Parallelogram-
me & un Triangle éroient conflituez fur Bazes éga-
les, & entre mémes Paralleles, le Parallclogram-
me {eroit double du Triangle,
SRS , P RO
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PROPOSITION XLII
PROBLEME XL .

Decrire un Pdmllélogmmme égal a un
Triangle donnéy & qus ait un Angle égal
aun Anglerectiligne donné.

E {uppofe que I'on don- :
J ne le Tr?an' le ABC," B .(- B .
& IAngle redtiligne D. .
Celadrane, je propofe de ‘ ,E_
décrireun Parallelogram- -
2cégalau'l‘rian le’ABC,
quiaitun Angle égal 4 C
I'Angle D, Pou%lc f%ire s A ,
‘Coulpcz I'un des Cotez de ce Triangle, par
exemple AC, en deux égalementauPointE; &
dece Pointtirez ( parlaz23. Prop.) la Ligne EG,
qui fafle avec EC I’ Angle CEG égal 4 I’ Angle don-
néD. Tirez aufli (par la 31. Prop.) du Point C
Ja Ligne CF parallele 2 EG. Enfin mencz par le
PointBla Ligne BF paralleled AC. Cela pofé, . je
dis quela Figure EF eft un Parallelogramme ; que
e¢ Parallelogramme eft égal au Triangle ABC; &
qu'il a un Angle égal 4 I"Angle donné D. Pour le
prouver,

Puis que CF eft parallele 3 EG, & que GFelt
parallele 4 EC, il eft évident quelaFigare EF eft
un Parallelogramme , qui a I'Angle CEG égal 3
l'Angle donnéD, par ha conftruétion ; f,i bien
qu'il refte feulement i prouver qu'il eft ¢galau
Triangle ABC. Pour le prouver, . L

- Du Point B au Point E menezlaLigne droite
- BE. Celapof¢ : puis que les Triangles BAE »~BEC,
o D4 . . font
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font fur des Bazes égales, AE, EC, &entre mé.
mes Paralleles, BF, AC, ilsfont égaux entr'eurx,
parla 38. Prop. Parconfequentle Triangle ABC

ui eft compofé de ces deux Triangles, eft double

u Triangle BEC. Maisle Parallclogramme EF cft
aufli dou%;lc de ce méme Triangle BEC, par la
Prop. précedente, puis qu'il eft fur la méme Ba-
ze, & entre mémes Paralleles. Donc le Triangle
ABC, & le Parallelogramme EF, qui font dou-
bles d've mémechofe, font égaux entt’cux; Ce
qu'il falloir faire & démontrer.

REMARQUE

La prarique decetre Propofition confifte feule-
ment a faire un Parallelogramme fur la moitié de
1a Baze d’un Triangle , & entre mémes Paralleles.
C'eft pourquoi nous pouvons établir comme une
verité Geometrique , que tout Parallelogramme
conftitué fur la moitié de la Baze d’un Triangle, &
entre mémes Paralleles, eft égalice Triangle,

PROPOSITION XLIIL
THEOREME XXXIL

En tost Parallelogramme , les Supplemens
des Parallelogrammes qui [ont alentour
du Diametre font éganx entrenx.

E fuppofe que la Figure AC eft un Parallelo-

.J gramme, dont le Diametre eft AC , alentour
duquel fonr les Parallelogrammes AK, KC.-
Cela érant, je dis que lesSupplemens KB, KD,
four dgaux entr’eux. Pourle prouver;
- : Puis
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Puis que (par la 34. Prop. ) le Diametre AC
coupe le Parallelogramme AC en deux dgalement ,
le Triangle ABC eft dgal au Triangle ACD. De
méme , les Parallclogrammes AK , KC , drant
coupez en deux également AH D

ar leurs Diametres AKX, KC, K P
e Triangle AEK eft égal au E
Triangle AKH , & le Trian-
gle KGC égal au Triangle
KCF. 5i donc des Triangies o
ABC, ACD, qui font égaux, BG
nous Srons chofes dgales, fgavoir, du Triangle
ABC les deux Triangles AEK , KGC, & du Trian-
%tlc ACD lesdeux Triangles AKH, KCF: lesre-
€s> qui font les Supplemens KB, KD, feront
dgauxentr’eux ; Cequ'il falloic démontrer.

PROPOSITION XLIV.
PROBLEME XIL

Sur une Ligne droite donnée décrire un
Parallelogramme égal 4 un Triangle
donné , - ¢ qui ait un Angle égal 4 un
Angle reitiligne donné.

E fuppofe qu’on N F b
{ donne la Ligne D

droite AB le
Triangle C , & -
IAngle rectiligne
D. Cela érant, je . B

n . E A

propofe de décrire M'
fur AB un Paralle- KL

legramme égal an Triangle C, & qui ait U2
_ Trangle ‘o
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Angle égal 4 I'Angle D. Pour le faire,

'l’Drolong;:z AB v%rs E; & aprés avoir fait AE
égale 4 un'des Corez du Triangle C, achevczl ( par
la 22, Prop.) de décrire le Triangle AEN égalau
Triangle C. Puis (par la 42. Prop.) décrivez le
Parallelogramme AF égal au Triangle AEN, &
qui ait I'Angle HAG égal i I'Angle D. Prolongez
aprés cela FG, & HA, indefiniment vers K, &
versL. Prolongez de méme FH indcfiniment vers
1; & ayanc-mené par le Point Bla Ligne IBM pa-
rallele 4 FG, (parla 31.Prop.) tirezduPoint I,
ou les Lignes %BM, & FHI, fe rencontrent, la
. Ligne drorre TAK , N_F¥H I

fi longue , qu'elle )
rencontre la Ligne
FGK aun Point K. '

Enfin menez parle c , .
Point K fa Ligne - B
droite KLM paral- E A ]
Ieled AB, par Ia . KL oM )
31.Prop. Celapof¢, je dis quela Figure AM, qui
eft déerite fur 12 Ligne droite donngu AB, cftun
Parallelogramme ; que ce Patallelogramme eft gﬁ%ﬂ
au-Triangle donnd C ; & qu'il a un Angle égal &
I'Angle donné D. Pour le prouver,

Puts quelesLignes AB, LM, & les Lignes AL,
BM, font paralieles, par la conftrucion: ils'en-
{uir que AM eft un Parallelogramme. Et puis que
FI,KM, font paralleles 2 AR, clles font paralleles
entr’elles,par la 30- Prop, De plus, les Lignes 1BM,
FGK, ayant auffi ¢t¢ faires paralleles, 1l eft évi-
dent que la Figure FM eft un Parallclogramme ;.
dans lequel les Parallelogrammes AM , AF, dtant
les Supplemens des Parailelogrammes qui fo"F
alentour du Diametre, il s'enfinic qu'ils font €gaux
entr'eux, par la 43. Prop. Or , par a conftruction,
AF eft dpal auTriangle AEN. Donc AM C’?‘ ?ufﬁ
¢galau Triangle AEN. Mais ce Triangle a crcé g&*

—_— .=
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¢gal au Triangle C. D'ou il fuit que le Parallelo-
gramme AM eft aufli égal auTriangle C. Drail-
leurs, (parla1g.Prop.) V'Angle LAB eft égal &
T'Angle HAG, qui a €té fait égald 'Angle D. Et
partant I'Angle LAB eft aufli égal 31" Angle Ds; Ce

" qu'il falloit faire & démontrer.

PROPOSITION XLI/.:_
PROBLEME XIIL

Déerire un Parallelogramme igal a une F;-
- gure relliligne donnée, ¢ qui ait yn
- Angleegal aun Anglé retiligne donné.

E foppofe qu'on donne la Figure rediligne
ABCD, & I’An%'lc rectiligne E. Cela dwant'y
je. propofe, ‘de décrire un Parallelogramme

€gal 4 la Figure ABCD, qui ait un Anglc égal a
IAngle E. Pour le faire,

Menez la Ligue droite BD, afin de refondreja
Figure ABCD en deux c D ‘
Triangles. Puis, (pac .§ é F K‘
la 42. Prop. ) décrivez
le ' Parallelogramme
IG dgal -3 %’un des
Triangles , pat exem- L.

‘ple A ABD, & quiait B AG H L

D'Angle FGH égal 3 'Angle E. Enfuite {parla 44,
Prop. ) décrivez fur la Ligue H1 Ie Parallelogram-

me IL égal au {econd Triangle BCD, & qui ait

auffi | Angle THL égald PAngle E. Cela pofé, je
dis Jue la Figure FL, compofée de ces-deux Pa-
raliclogrammies, eft un Parallelogramme dgald la

Figure ABCD; & qu'il a un Angleégal dAngle -

donpé E. Pour le prouver , Les

Fig
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Les Parallelogrammes -qui font les partiesdela
Figure FL , étant égaux aux Triangles qui fone les
parties de la Figure ABCD ; il eft évident que la Fi-
gure FL eft dgatfe la Figure ABCD. Deplus, la Fi-
gurcﬁLa I'’Angle FGL égala1'Angle donndE. Il
ne re
lelogrammes1G, IL , compofent enfemble un feut
Parailelogramme. Pour le prouver, :

- Les deux Cotez FG, KL, font dgaux &Paraf-
leles , érant égaux & parallelesd TH. Suppofe donc
;]ue FK, &GL, (cient des Lignes droites , clles
erontaufli égales & paralleles entr’elles , par la33.
Prop. puis qu’elles joignent des Lignes droites éga-
les & paralleles. Or je prouve que les Lignes FK
af GL,forirdcleilgncs droites. Premierement,I’ An-

gle G, &' Angle THL,
font égau‘x c%tr’eux‘ s c D é F_J_K
par laconftruction. S _
donc on leur ajoii-
te 'Angle commun
GHI, les deux Angles .
G, & GHI, feront B AG H L
¢gaux aux deux Angles qui ont le Point H pour
fommer. Mais les deux AnglesG, & GHI, font
égaux i deux droits, parlazg.Prop. Donc les
deux Angles qui ont Ie Point H pour fommet , font
¢gaux i deux droits. Et partant les Lignes GH, &
LH, quiconcourent & un méme Point, font une
Ligne droite. De méme, I'Angle K, & I'Angle
‘FIH, fontégaux entr'enx, puis qu'ils fontoppo-
fez aux Ang es THL, & G, qui font égaux en-
tr'eux. Si donc on leur ajotue I'Angle commun
H'K, les deux AnglesK, & HIK, feront égaux
aux deux An_gles qui ont le Point I pour [’ommct‘.
Mais les deux’ Angles K, & HIK, font dgaux &
deux droits, par la 29. Prop. Par confequent les
deux Angles qui ont le Point | pour fommet, font
€gaux 4 deux droits ; & partant les Lignes FI, &
- >

¢ donc plus qu’d prouver que les deux Paral-.
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KI, qui concourent iun méme Point, fontune
Ligue droite. D'ouil {uit que FL eft un Parallelo-
gramme ; Cequ'il falloir faire & démontrer.

I REM.ARQUE.

Sila Figure donnée efit en plus de quatre Cotez ,
il auroit fallu Ia divifer en tons les Triangles done
elle aurolt pti étre compofée. Puis, aprésavoir fait
{comme il vient d’étre dit ) le Parallelogramme
FGLK c’gali deux de ces Triangles : il auroit en-
core fallu décrire fur LK un Parallelogramme ¢gal
dunautre Triangle, & ayant un Angleau PointK
égal 4 'Angle donné E ; & ainfi continuer autane
de fois de futre qu'il y auroit eu de Triangles.

IL. REMARGQUE

‘Enfuite dela Propofition précedente,, fi deux'Fi-
gures re@tilignes inegales font données , I'on pour-
1a trouver 'excez ge la plus grande pardeflus Ia
plus petite. Parexemple,

fi les Figures A , & B,
font données , entre lef-
quelles A eft plus grande B

que B:iln'yauraqu'adé-
crire le Paz'allelogrammc DH E
CE égal alaFigureA; puis :
décrire fur le Coté CD
le Parallelogramme CH

égal 4 la Figure B. Car . C G F
alors il eft dvident que le Parallclogramme GE fera
Pexcez de la Figure A pardeflus la Figure B.

D2 , PRO-
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PROPOSITION XLVI .
PROBLEME XIV.

Sur une Ligne droite donnée décrire
un Quarré.

E f{uppofe que la Ligne droite donnée foit AB, &
J je propofe de décrire fur certe Ligne un Quarre.
Pour le faire .
Elevezau Point A la Ligne droire AC perpef{dlc‘lj
laire 3 AB, parla 11. Prop. & faites AC égalea AB.
Puis menez par 'le Point C la Ligne CD paralleled
AB, & parlePointBlaLigne BD pa- "¢ D
tallele & AC, par la 31.Prop. Cela —
pofé, jedis quela Figure ACDB, qui
eft décrite fur la Ligne droite donnde
‘AB , eftun Quarré, Pout le prouver,
Puis que ACDB eft une Figurede B.
quatre Cdtez, dont les oppofez ont éué faits paral-
leles, il s’enfuit que c’elt un Parallelogramme. Et
Yar confequent fes CStezoppoflez font €gaux ; par
a34. Prop. Aiufi CD cft égal 2 AB. MaisACelt
aufliégal 3 AB, parlaconfiru@tion. Donc CDeft
aufli égald AC. De méme, BD cft égata AC; &
partant BD eft anffi égal aux deux autres Cotez
~AB, CD. D'oiil fuit quel¢ Parallelogtamme AD
a fes quatre CHtez égaux. Dailleurs, puis que les
Lignes AB, CD, font paralleles, & que AC tom+
be deflus : il s'enfuit (par la 29. Prop.} que les
deux Angles interienrs A , & C, font égauxa deux
_ droits. Or I'Angle A eft droit , parfa conftruction.
Doncl’Angle Ceft antli droit. Et parce qu'en tout
Parallelogramme les Angles oppolez font égaux »
les Angles B, & D, qui fontoppofez i des é&ngles
IOMS »
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droits, font aufh droits. Etpar confequent le Pa-
rallelogramme AD eft un Quarré ; Ce qu'il falloit
faire & démontrer. :

L. REMARQUE.

11 s'enfuit de 13, que tout Parallelogramme,
quiadeux Cotez égaux alentour d’un Angle droit,
eft un Quarrd.

1L REMAR‘Qqu.F

1 fuiraufG de 14, quen tour Paralielogramme
un Angle érant droit, les troisautresle font aufli.

IVII. REMARGQuUE.

Comme les Grandeurs qui conviennent font
égales entr'elles, il fuit aufl affez évidemment,
que fi deux Lignes font €gales, leurs Quarrez fe-
ront aufh é%ilux; & que fi deux Qunarrez fone
“éganx , les i%nes fur lefquelles ils {ont décrits ,
feront auth ¢g;

28

555
8

P RO-
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PROPOSITION XLVIL

THEOREME XXXIIL

Anx Triangles Retangles, le Quarré du
Coré qus [ontient P Angle droit eff egal
aux Ouarrez des deux autres Cotez.

]E fuppofe que o
le Triangle -
ABCeft Retan-
gle; que I'an- L
le BAC eft G
roit ; & que
fur s trois Co-
tez on ait déeric
les trois Quarrez B
BE, FA, AL
gcla deant, je
is que le Quar-
;é qBE, %crit
ur le Coté BC A
qui folitientI'An- 0K ‘
ledroit BAC, eft égal aux deux autres Quatrez
A, Al, décrits fur les deax autres Cotez AB,
AC. Pourle prouver,

Menez par le Poine A laLigne droire AK Pa!ﬁl"
lele 2 BD, ouad CE ; & menez les Lignes droites
AD, AE, CF, BI. Ccla pofé: puis que I'An-
gle BAC eftdroit , par fuppofition, & que I'An-
gle BAG, qui eft un des Angles dy Quarré FAs
_eftauffi droit: il s'enfuic (par la 14. Prop.) que
les Lignes GA, AC, concourent diredtement.
De méme, puis que I"Angle CAB eft droit, &
quel'Angle CAH duQuarré Al, eft auffidroic: il

s enfult
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s'enfuic aufi que les Lignes BA, AH, concou-
rent dire&tement. Maintenant, puis que les Li-

- gnes BF, GC, qui fontles Cotez oppolez du Pa- -
. rallelogramme ou du Quatré FA, font paralleles ,

il senfuit (par la 41. Prop.) que le Parallelo-
gramme FA eft double du Triangle FBC, puis
qu’ils font conftituez fur une méme Baze FB, &
entre mémes Paralleles FB, GC. De méme,
puis que les Lignes AK , BD, font paralleles , par
Ia conftrudtion, il s’enfit quele Parallelogram-
me BK eft double duTriangle ABD, érant tous-
deux conftititez fur J]a'méme Baze BD, & entre
mémes Paralleles BD, AK. Comparant mainte-
nant le Triangle CBF avec Ie "Triangle ABD, le
COté CB du premier , eft dgal au GOté BD du fe-
cond , puis que ce font les Corez d’un méme Quar- -
ré BE. Par la méme raifon, le Coté BF dupre-
mier , eft égalau Coté ABdu fecond. Si bien que
ces deux Triangles ont deux Cotez égaux 4 deux
Cotez, chacun au fien. Deplus, I’Angle CBF,
compofd d'un Angle droit & de I'Angle ABC, eft
€gald 'Angle ABD, qui eft auffi compof¢ d’un
Aungle droit & duméme Angle ABC, Donc (par:
la 4.Prop.) le Triangle CBF eft égal au Triangle
ABD. Et-.ainfi le Parallelogramime BK, & le

,Quarré FA, qui font doubles-de chofes dgales

font égaux entr’eux , par le 6. Ax. De méme, puis:
?uc les LignesIC, HB, quifont les Cétez o};}:o-
cz du Parallelogramme ou du Quarré AI, font

paralleles: il s'cufuir (par la 41. Prop.) que le
Parallelogramme Al eft double du Triangle ICB.
De méme, puis que les Lignes AK, CE, font
paralleles, par la conftru&tion: ils’enfuit que le Pa-
rallelogramme CK eft~doubledu Triang?c ACE,
puis qu'ils font conftituez fur une méme Baze CE,
& entre mémes Paralleles CE, AK. Comparant
maintenant le Triangle BCl avec le Trizngle ACE,
le Coué Cldu premier, eft ¢gal aw Cord AC du
fecond »
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cond , puis que ce font les Corez I'un méme
&mrrg API P;lr la méme raifon, le Cot¢ CB du
premier, eft égal au Cor¢ CE du fecond. De-
plus, I'Angle ICB, compris des deux Cotez du’
premier Triangle , eft égalal'Angle ACE, com-
pris des deax Corezdu fecond , chacun de ces An
les étant com- M :
pofé d'un Angle
droit& de I'An-
gle ACB. Donc
{par la 4. Prop.) G A :
le Triangle ICB
elt égal au Trian-
gle ACE. Etpar F: 7 c
confequent lePa- B
rallelogramme
CK, &le %qar-
ré Al, qui font
?oubl':sl ¢ ?ho—
es daales , font ) . : s
égau%a entr'eux. - PK :
Mais il 2 déja ded prouvé auparavant , que le Paral-
lelogramme BK eft égal au Quarré FA, Donc le.
Quarré BE, qui convient avec les deux Parallelo-
grammes BK, CK, ou plitdt qui eft la méme.
chole, eft dpal aux deux Quarrez FA, Al, pris:
enfemble ; Ce qu'il falloit démontrer, .

-~ &
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"} ABCleQuatré du C6té BC
foit égal aux Quarrez des

deux autres Coiez AB, AC.

Cela érant, je dis que 'An- -

LIVRE PREMIER. o1

PROPOSITION XLVIIL

THEOREME XXXIV.

Sile Quarréde 'un des Cotez.d'un Triangle
eftégal anx Quarrez des deux antres Ci-

tezy P Angle comprisdeces deux antres
Corez eft droi.

E fuppofe qu'au Triangle c

gle CAB, compris des deux Co- B A E

" tzAB, AC, cftdroif. Pour le'prouver,

Elevezau Point A la Ligne AE perpendiculaire 3
AC, X faites cerre Ligne AE égaled AB; puis ti-
rezla Lignedroite CE. Celapolé: ,

Puis que le Triangle ACE cft Rectangle, ils’en-
fuit, parla Propofition precedente , que le Quar-
r¢ du Coté CE , qui [ofitient I’ Angle droit CAE
cft ¢gal aux deux Quarrezde CA, &de AE, ou

- de AR fon égal. Mais par lafuppofition , le Quar-

1é du COtéd BC eft aufli égal aux denx Quarrez de
CA, & de AB. Doncle (zarré deBC& le %ilr-
1é de CE font égaux entt'eux , par le premier Ax.
Er partant les Lignes BC, CE, qui font lgurs Co-
tez, font égales entr'elles, par troifiéme Re- -
marque de la 46, Prop. Comparant maintenant le
Triangle ABC avec le Triangle ACE : le COté AB
eft égal au Coré AE 5 le Coté AC eft commun aux
deux Triangles; deplus, la Baze BC vient d'étre
Prouvée dgale 4 la Baze CE. Donc ( parP la 8i
. IOP.
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Prop.) I'Angle CAB cft égal 4 I'Angle CAE.
MaisI"Angle CAE cft droit , par la conftrution,

‘DoncI'Angle CAB, cftauffi droit; Ce qu'il fal-
loit démontrer.

ELE-
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LIVRE SECOND.

DEFINITIONS.

ERectangle de deux Lignes droi-
tes, eft un Parallelogramme ,
dont les deux Cdtez af'cntour de
I'un defes Angles, fontégaux a
ces deux Lignes droites.

Y Ainfi le Re&angle des deux
Lignes droites AB, CD , eft le :
RE&angle EG, quia I'un de fs A D
Corez, fcavoir EF , égal 3 AB; C—D

&l'autgc, fcavoir EH, égal a CD. H G
_ Etainfi, tout Parallelogram-
me Redlangle eft compris. de

‘deax Lignes droites , qui font
I"Angle droir. > 9 E F
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REMARQUE.

Pour mefurer la quantité dela furface d'un Re&-
angle,, il faut fe fervir d'une petite mefitre connug »
" telle qu'on voudra ; par exemple , d'une Toife
quarrée, d’un Pied quarré , d’un Pouce quarrd ; &
* voir combien deces Toifes, de ces Pieds, ou deces
Pouces quarrez, contient ce Rectangle. )

Ainfi, pour trouver la mefure oula quantité de
1a furface du ReGtangle EG » il faut divifer chacun
de fes Cotezen Toifes , en Pieds , ou en Pouces, &
multiplier I'un par I'autre ; & le produit vous don-
nerace que vous cherchez.

Par exemple, pofd que le " G
Coté EF contienne fix Toi-
fes, & le Coté EH en con-
tienne trois ;: multipliant I'an
par l'auere, cela fair 18 Toi- &
fes quarrées, qui eftla mefur- E
redela furface de ce Rectangle.

Etfile Rectangle dont on veut fgavoir la mefure,
eft un Quarré: il faur fiavoir combien unde fes
Cotez conrient de Toifes, de Pieds , ou de Pouces,
8¢ le multiplier par lui-méme; &le produit yous
en donnerala mefure.

I11. Un Gnomon, eft
one partie d'un Pa. B E

rallelogramme compo- L \
G

y

- F

fée d’un des Parallelo-
grammesqui fontalen- g
tour du Diametre , &

* desdeux Supplemens,

Ainfi dans le Quarrd
ABCD, le Quarrd FE,
avee les denx Supple- A 1
mens AG, GC, eftun
Gnomon,




€le, femblable aKLM, que I'on
-Quarré, & par ces deux Supplemens, & quel’on
“matgque avec trois lettres , comme eftici marqué le

LIVRE SECOND. gy
Etpourle déﬁgncr, ondécritune Ponion de Cer-
' ait paffer par ce

Gnomon KLM.

"PROPOSITION L
THEOREME I

Si de dewx Ligwes droites , une eff cou-
pée en tant de parties que Pon vondra:
les Rectangles compris de la non - cou-
pées &~ de chacune des parties de la
coupe’e s font éganx an Reftangle des
deux toutes. - ’

E fuppofe que des deux Lignes AB, &C, Ia
premiere AB foircoupe’c comme 'on voudra,
 parexemple, aux points D, & E. Celaérant,
jedis, que les Rectangles compris de lanon-cou-
pée C, & de chacune Jes parties dela coupée, fga-
voir AD, DE, EB, pris enfemble, fout égaux
au Retangle des deux toutes AB, & C. Pour le
prouver , ‘ i
Elevez au Point A laLignedroite AF perpendi-
culaire d AB, parlari.du

r. & dgale 3C, parlaz. E G,
dux. Puis, par les Points

F, & B, meuez los Lignes c
¥G,BG, parallelesa AB,

& 3 AF, parla 211, dut. A DE B

Elevez aux Poins D, K E o
Jes Lignes droites DH , EI, p:rpcndxculancs 3AB,
qui
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qui ferontauffi parallelesa AF. Cela pofé:
Puifque AF eft dgale & C, il eft évidentquele

Parallclogramme AG eft le ReCtangle des deux

toutes AB, & C. 1l eft d'ailleurs évident que Je

Rc&anfgle AH cft compris de la non-coupée C, *
o

ou defon égale AF, &de AD, qui eftJa premie-
re partie de la coupée AB.
Deplus, lesLignes DH, & B
El¢rant égalesd AF, parla
- 34.du 1. oud C fon dgale: . c
les Parallelogrammes DI,
EG, font les Re&angles A DE B
tompris de la non-coupde -

"C, &dechacune des autres parties de Ja couple

AB. OrtouscesRectangles AH, DI, EG, con--

viennentavecle Rectangle AG. Donc ils lui font
égaux, parle8., Axiome; Cequ'ilfalloicdémon-
trer,

REMARGQUE. -

Pour verifier cecy en nombres: Prenez par exem-
pleles deux nombsres 10 & . Divifez 10 en trois
parties, tellesqu'il vous plaira, comme §, 3, &
2, Multipliez 10 par 6: il viendra6o, qui fera
le Rectangle desdeux nombresentiers. A tés cela
multipliez anfli 5, 3, &2, paré: &1 viendra
30, 18, & 12, qui feront les Retangles du
nombre entier 6, & de chacune des patties du
nombre 10, Enfinajofitezles trois Rectangles 30,
18, & 123 Stlafommefera 6o, quielt égale au
ge&anglc compris des deux nombres entiers 10

6.

P R O-

}
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PROPOSITION 11
THEOREME IL

Ss une Ligne droite eff coupée comme o
voudra : les Rellangles compris de la

" tonte ¢ de chacune de fes parties, [ons
éganx an Quarré de la rouse,

£ fuppole 'que la Ligne AB foit .
cougge co::lxme J'on voudra, par v_E E
exemple, au PointC. Et je dis

-queles Rectangles compris de la ton- )
re 4B, & de chacune de fes par-
" ties AC, €B, pris enfemble, font A C B
égaux an Quarré de AB. Pour le

prouver ,

Décrivez fur ABle Quarté AE, parlagé.dur.
& ¢levez au Point Cla Li%nc CF perpendiculaire 3
M(S‘é, qui fera auffi pasallele 4 AD, oudBE. Cela

ofé : .
Puifque AD eft égaled AB, le Parallelogramme
AF eft le Re@anglecompris dela route AB, &de
la partic AC. De méme, CF éant égale 3 AD,
ou 3 fon dgale AB, le Parallelogramme CE eftle
Redtangle compris de latoute AB, & de fon aurre
partie CB. Or les Reltangles AF, CE, convien-
nent avecle Quarré AE , qui a €té fait fur lacoute
AB. Doncces Rc&anglcs?dnt égaux aceQuarté;
Ce qu il falloit démontrer,

REMARGQUE.

Pour verifier ceci dans.un nombre: Prenez, par
Tome L . exem-
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exemple, 10, &ledivifez endeux pariies, com-
me 7, & 3. Cela drant: le Rectangle du nombre
entier 10 & de fa partie 7, ¢ft 70, Le Redtangledu
méme nombre 10 & de fon autre partie 3, elt 305
ajoilrez ces deux nombres, cels fait 100, Lequel
nombre eft égal au Quarré de 10.

PROPOSITION IlIL
THEOREME IIL

Si une Ligne droite eff coupée comme Lon
voudra : le Reftangle de la tourey &
del'une de fes parties y eft égal au Redtan-,
gle des denx parties , ¢ an Quarré
de la partie premierement prife.

% fuppofe quelaLigne ABhit § . p B

coupée comme {'on voudra, .
par cxemple au Point C. Cela
crant, je dis- que le Reangle
de latoute AB, & detunedeies
parties, par exemple AC, et & cB
dégal au Redtangle des deux par- ‘ .
tics AC, CB, & au Quarré delapartie AC, qui
avoit éeé premierement prife. Pourle prouver,

Elevezan Point A la Ligne AE perpendicylaire 4
AB, &égalea AC. Menez par le Point E la Ligne
EF parallcle 4 AB; & parle Point B la Ligne BF
parallcle 4 AE; & au Point C élevezlaLigne CD
perpendiculaired AB, qui fera auffi parallele 2 AE,
oua BF. Celapofé: .

Puifque AE eft dgale °AC, ils’enfuitque AD
eft le Quarxdde'AC), par lax. Remarquede la 4;;

14

t 9
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du1. Et puifque CD cft égale 3 AE, oua AC,
fon dgale, il s'enfur que CF eft Ie Re@angledes
deux parties AC, CB. Or le Quarré AD, &le
Re&tangle CF , convienneut avec AF, qui eft le
Redtangle de la toute AB, & de la partic AC,
Donc le Reftangle AF eft égalau Rectangle CF,
&auQuarré AD ; Cequ'il falloit démontrer.

ReEMARGQUE

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par
exemple, 163 divifez-le en deux parties, comme
7& 3. Cela drant, le Rectangle des deux parties
7% 3, eft2r. Le (ﬁmrré de la premiere partie 7, -
eft 49. Ajolitez ces denx nombres, cela fait 7o.
Lequel nombre eft égal au Rectangle du nombre
entier 10, & de {a premiere partic 7.

YRROPOSITION 1/.

QAL

s ,‘:’115

" THEOREME 1V.

.‘/

Si une Ligne droite eft coupe'c comme o
voudra : le Quarré de la toute eff egal
aux denx Quarrez des parties y € 4
deuxc Reftangles faits des denx parties.

E fuppol‘cvqne laLigne AB

foit coupée comme I'on G ED
voudra , par exemple au
Pdlt;t E. Cela éuant, je dis .
quele Quarré de la toute AB Xix
eft égal aux denx Quarrez des G H

-parties AF , FB, & d deux  AC ¥ B
Redtangles faits de ces deax
. E2 : par-
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parties. Pour le prouver,
DécrivezfurlaLigne ABle  C ED
Quarré AD. Menez la Dia-
onale CB. Elevez au Point
¥ laLigne FE perpendiculaire T
4 AB, qui fera auffi parallele G H
3 AC, & 3 BD. Etparle ¥
Point I, od la Ligne FE cou- A FB

¢ la Diagonale CB, menez 1a Ligne droite GIH )

parallele a AB. Cela pofé:

Puifque les Lignes AC, AB, qui font les Cotez
du Quarré AD, font (gales, il s’enfuic (parlas.
Prop. du 1.) que le Triangle ABC a les Angles
ABC & ACB, fur la Baze BC, dgaux entr'eux.
Draillrurs, les Lignes GH & AB étant paralleles,
&la Li(%nc CIBtombant deflus, I Angle exterienr
GIC eft égal & fon oppoféintericur ABC, parla
2g.du1. Orl'Angle ACBeft dgaldI'Angle ABC.
Donc I'Angle ACB, ou GCI, cft égalal’'Angle
GIC. Et par confequent dans le Triangle CGlles
CdiezCG, GI, quifoltiennent ces deux Angles,
fonr égauxentr’eux, parlag.dur.

Doailleurs , puifque dans le Pazallelcgramme*
GE, I'Angle GCE eft droit, érantundes Argles
duQuarré AD : ils'enfuit ( parla 2. Remarquede
- la 46.Prop.du 1. ; que ce Parallelogramme GEa
fes quatre Angles droits. Et puitucles deax Cotez
CG, GI, qui font aientour d'un de ces Argles
droits, fontégaux entr’eux : ils'enfui: (parlar.
Remarque de la méme Prop.) que ce Par:liclo-
gramme GE eft le Quar de GI, oude fon (gale
AT. Deméme, puilqueles Lignes AC, FE, font
paralleles, & que la Ligne BIC tombe deffus: I'An-

le exterieur FiB eft ¢gal a fon oppol¢ interieur
ACB. Mais I'Angle ABC cft égala ACB. Donc
I'Angle ALC, ou FBI, cft dgal a I'Angle FiBl.
Et par confcquent dans le Triangle BFI les deux
Corez FI, IB , qui les foliticuncar , font aufli
C- ‘ €gaux

i et

e

1
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égauxenu'enx. D'ou il fuit quele Parallelogram-
meFH, quiadeux Cotez égaux alentour de I'An-
gle droit IFB, eft le Quarré de lapartie FB. De--
plus, AL 1D, fontdeux Parallelogrammes Reétan-
gles . prifqueleurs Cotez oppofgz font paralleles,
& que lesAngles A, & D, rane c‘iroits , tous les
autres le fortauilt. Or Aleft le Rétangle de AF,
FI, oubiende AF, FB; &IDelt le Rectangle de
DH, HI, ou de leurs égnles AF, FB. Mais ces
deux Retangles AL, 1D, avec les deux Quartez
GE, FH, conviennent avec.le Quarré AD. Donc
ceQuarré leur eft égal; Ce qu'il falloit démon-

-tIer.

I. REM AR QUE

11 fuit decerte Propofition,, qué quand deux Li-
gnes droizes paralleles aux Cotez d'un Quarré, cou-
Fﬂ'nt la Diagonale de ce Quarré en un meme Poinit :

es Parallclogrammes qui {e fontalentour du Dia-
-metre font des Quarrez. . :

IL R.EMAVR'QUE.

Pour verifier ceci dansun niombre; Preriez, par
exemple, .16, & ledivifez en deux parties comme

7& 3. Celaétant, le Quarré de 7 eft 49 5 le Quar-" -

rdesefig; le Re@angle des deux parties 7 & 3 ,
eft21. Ce méme ReQangle pris encore une fois
eft encore 2¢, Ajolitez ces deux Quarrez & ces
deux Rectangles , cela fait 100, Lequel nombre eft
€gal au Quarre du nombre entier 10
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PROPOSITION /.
THEOREME V.

Si une Ligne droite eff coupée en deux par-
ties égales y € en denx inégales: le
Rettangle compris des deux partiesiné~
galesy avec le Quarre de la partie du
milien, font éganx an Quarrédelamos-
tiédela tonte.

: JEfpppoI‘e ue la G F
Ligne roite 7

73
AB foit coupée en i
deux parries dga- K L{X \|. II
B

lesau Point C , &
en deux indgales
au Point D. Cela i .
€tant, je dis que A c

{e Reétangle compris & deux parties inégales ADy
DB, avec le Quarré de Ia partie du milieu CD,

font égauxag Quarrd de la moitidde la toute CB. .

Pour le prouver,

Décrivez fur CBle Quarré CF ; tirez la Diago- .

sale BE ; élevez au Point D13 Ligne DG perpen-
dicalaire 4 AB , qui fera auffi parallele 4 BF, & &
CE. Puisparle Pownt H, o la Ligne DG coupe
Ia Diagonale, menez la Ligne droite IHK paraile-
e 4 BA. Eofin menez par%c Point Ala Ligne AK
parallele 4 CE. Celapofé :
Il fuit de la 1. Remarque fur la Propofition
précedente , que LG eft un Quarré, a fcavoir,
, selui d¢ LH, ou de fon ¢gale CD. Par la mé-
’ . . . me

L

e M b el
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me raifon, DI eft aufli un Quarré ; & partant
DH eft égale & DB. Parconfequent le Rectangle

" AHelt leRedangle compris des deux parties ind-
galesAD, DB. Defortequ'il nes'agic plus que de
prouver quele Rectangle AH avecle Quarré LG,
fonre’gauxau(&ané F. Pourleprouver,

e Les Rectangles CH, HF; {ont égany entr’enr,
v parla4s.dut. Si donc on leur ajoiite le Quarré
’ DI, lesRectangles C1, DF, feront anfli éganx
entr'eux. Mais le Rectangle AL eft égal 4 CI,
par la 36. Prop, du 1. Doncileft auﬂigc’gal iDF.
Maintenant, fi 4 ces deux chofes dgales on ajoiite
le Rectangle CH : le Retangle AH fera égal au
Gnomon MNX. Etfi I'on ajofite 3 ce Reétangle
& dceGnomon le Quarré 1LG: le Redtangle AH
& le Quarré LG, pris enfemble , feront égaux

-~ au Giomon MNX & au Quarré LG, prisaufli
- enfemble. Or ce Gnomon & ce Quarré compo-
'3 fent le Quarré CF. Doncle ReGtangle AH, avec
- Je'Quarré LG, font égaux au Quarré CF; Ce

N qu’il falloit démontrer. _

REMARQUE

Pour verifier ceci dans un nombge : -Prenez,
parexemple , 20, Divifez ce nombreen deux par-
ties égales 10 & 10 5 & en deux indgales 17 & 3.
Gela diant, le nombre dit milieu fera 7. Mulun-~
s pliez maintenant 17 par 3; le Produit eft sr.
0. Quarrez le nombre 7, vous aurez 49. Ces deux
nombres joints enfemble font 1003 qui cft le
Quarréde 10, oudelamoiriéde 20.

I
1=
'8

.-
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PROPOSITION VL
THEOREME VI

Si une Ligne droite eft conpée en denx par-
ties égales, € qu’on lui ajosre diredte-
" ment une autre Ligne droite: le Reftan-
gle compris de la toute € del'ajoiiree,
comme d’une [eule Ligne , &~ de l'ajos-
tée, avec le Quarre de la moitic dé la
toute, [ont éganx an Quarré de la moi-
44 de la toute &~ de l'ajoissée, comme
d’une feule Ligne,

E fuppofe quelaLi- E )
gne droite. AB {oit M
coupée endeux par-

ties égales aulointC, L__ RIO H
& qu'on lui ajoiice di-
retement  la Ligne
BD. Celadtant, je dis A T B
que le Rectangle com- -

pris de AD, BD, avec'le Quarré de CB, font
€gaux au Quarré de CD. Pour le prouver

Décrivez Tur la Ligne CDle Quarté CE ;5 tirez

la Dizgonale DF 5 clevezan Point B la Ligne BG
perpendiculaire 3 AD, qui fera auffi paralleie &
DE, &aCF. Puis, parlePoint H, cula Ligne
BG coupe la Diagonale,, menezla Ligne IHL pa-
rallelea AD. Enfin menez parle Doint A la Ligne
AL paralicle 3 CF. Cela pof :

Puifque
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Paifque,par la premiere Remarque de la 4. I’roY.
BleftunQuarré: Dleft égale 2 BD, & ainfi le
Redtangle Aleftle Re&angfc comprisde AD, BD,
Parlaméme Remarque,, KG eftaufliun %r—
1é, & leQuarré de KH , ou de fon égale CB- De-
forte quil Tie s’agic plus que de montrer que le
Redtangle AT, avecle Quarré KG, font égauxau
Quarré CE. Pour le prouver,

LesRe@tangles AK & CH , qui font coriftituez
fur Bazes égales, & entre mémes Paralleles, {ont
€gaux entreux, par la 36. Prop. du 1. Mais les’
Rectangles HE & CH font auﬂ{) égaux catr'cux ,

arla 43, Prop. du 1. Erainfile ReGtangle AK &

e Retangle EH , qui font égaux & un méme Rect-
angle, font égauk entr’enx. Sidonc onleur ajolite
Ie Re@tangle CI : le ReGtangle Al fera égal au Gno-
mon MNO. Maintenant, fi onajoiiteace Re&-
angle & 3 ceGnomon le Quarré KG: le Reétan-
gle Al avecle Quarré KG , fera égal au Gnomon
MNO, avec c¢ méme Quarté KG. Or ce Guo-.
mon & ce Quarré compofent le Quarrd CE. Donc
le Rectangle AT & le Quarré KG font égauxau

- QuatréCE 5 Ce qu'il falloit démontrer.

REMARQUE

Pour verifier ceci dans un-nombre: Prenez,

‘parezemple, 10, Divifez ce nombre en deux par-

ties égales § & §. Ajolitez 3 4 10, cela ferazs.

Cela €rant, le Rectanglede13 & de 3, eft39. Le

Quarré dela moitié seft 25. Or39 &2 font 645
qui eft auffi la valenr du Quarré dg nombre 8
compoft de la moitié §, & dunombreajolité 3.

35 : P RO
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"PROPOSITION VII -
THEOREME VIL

Si une Ligne droite eff coupée comme l'on

~ vondra: le Quarré de.la toute, €~ le
Quarré de lune de fes parties, font
ganx an- Quarré de Uautre partié, &
adenx Retangles faits de la tonte ¢~ de
lapartie premicrement prife.

JE fuppofe que la Ligne AB  C D
J foit coupde comme I'on .
voudra au Point F. Cc‘ia
¢tant, jedis quele Quarré de”
‘Ta tOlItC"AB,q& le %arrc’ de G Lt
l'vaede fes parties , parexem- 3 ¥
ple de AF, font égaux au  “ B
Quarrd del’autre parue FB, & & deux Rectangles
faits de la toure Alku& dela partie AF, qui avoit
€té premicremenfgi¥e, Pour le prouver,
« Déerivez 13 Tiome ABle Quarrd AD; me-
nez la Didgonale BC; élevezau Point F la Ligne
FE perperiditulaired AB, quiferaauffi parallele &
AC & 4 BD. Puis, par le Poimt], oy la Ligne
FE coupe la Diagonale , menez la Ligne GIH pa-
sallelea AB. Cela pofé:
Peifque AD eft un Quarré,, AC eft égaled ABy
& par conlequent le Rectangle AE eft compris de
latoute AB, &de fa partic AF. D'ailleurs, .puil-.
‘que FH & GE foutdes Quarrez, par la premiere
Remarquedela 4. Prop. Ie Rectangle GD compris
~ de CD., qui eft égale 3'AB, & de CG, quelt
- o dgale

|
|
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¢galed GI, oud AF , eft auflicomprisde AB, &
de AF. Defortequ’il ne s’agic plus que de prou-
ver que Je Quarré AD, & e Quarré GE, font
égauxau Querréd FH, & aux deux Rectangles AE,
& GD. Pourle prouver ,

Le Quarré AD eft dcjaégal au Quarr¢ FH, &
aux deux Re@angles AE, ID, pris enfemble,
parle 8. Ax. Sidonconleurajoiite le Quarré com--
mun GE: il s'¢hfuivra quele Quarré AD, & le
Quarré GE, feront ¢gaux au Quarré FH, au
Reftangle AE, au Rectangle ID, & au Quarré
GE. Mais le Re@tangle 1D, & le Quarré GE,
compofent enfemble e Redtangle GD. Et partant
le Quarré AD, &le Quarré GE, font égavxau
Quarré FH, & aux deux Redangles AE , & GD;
Cequ'il falloit démontrer.

REMARQUE

Pour verifier ceci dans un nombre : Prencz, par
exemple, 10; &ledivifezen 7 & 3. Cela érant,
le Quarré du nombre entier 10 eft 100. Le Quarré -
de la partie 7 eft 49. Cesdenx Quarrez fonten-
femble 149. D'ailleurs le Quarré de l'autre partie
3> ¢t 9; le ReGtangle compris dunombre entier
10 & de la partic premierement prife 7, eft 70.
Le méme Re@angle pris une {econde fois eft enco-
re70. Org, 70, & 70, fontaufli 1494
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PROPOSITION VIIIL
THEOREME VIIL

Si wne Ligne droite et coupée comme l'on
voudra : gquatre-fois le Reltangle com-
pris de la toute ¢ de Pune de fes par-
ties, avec le Quarré de I autre partie,
Jont éganx an Quarré de la toute O~ de .
la partie premicrement prife, comm Ye

d'une ﬁule Ligne. ) )

E fuppofe que fa Ligne AB [oit coupée comme
- Pon voudraau Point C. Cela éeant, je dis que 4
*7 quatre-fois le Reétangle de AB, CB, avec le o
uarré de l'autre pastie AC , {ont égaux au Quarré By
delatoute AB, & de la partic premicrement prife ot
CB, commed une feule Ligne. Pour le prouver, oy

Continvez ABversD, 4
& faites BD dgale 4 BC.. E 1_G E g
Puisayantdéert fur laLi- R~ 3 :
AD le Quarré AE, me- -
ncz la Diagonale DF. Ele- ol Ko {
vez aux Points B & C les \ - P :
Perpendiculaires BG & CI, L N L M 5
(Jui feront auffi paralleles N R " :

4 AF& 4 DE; & parles :
Ec;ints H&K, o BG& A ¢ B D A
coupent la Diagonale DF , menez les Lione s

- LHM & OKP par%llelcsiAD. Cela pof¢: gnes .

_ Premieremient ( par la premigre Rerﬂarque de 'I}

la4.Prop.) BM & LG fontdes Quarrez, Enfuite = *

. de



-

LIVRE SECOND. 109

- dequoi NQ& OI font aufli des Quarrez. Or puil-

que BM eft un Quarré, la Ligne BH eft égale d
BD; laquelle ayant ¢té faite égale 4 BC, il s'en-

" fuit que I2 Ligne BH eft égalea BC, &ainfique
" le Re@angle CH cft un Quarré. Erd'autant que les

Quarrez BM & CH out e Cété BH commun;, il

..s'enfuit que ces deux anrtez font ¢gaux entr’eux.

E par laméme raifon, les (Ll(larrez CH 8 NQgfont
auffi égaux, puis qu'ils ontle Coté NH commun.
D'on 1l foit queles Quarrez BM , NQ,, font €gaux
entr’eux  puis qu'ils font tous-deux égaux 4 CH.
Celaérant, HM eft égal 4 HQ, puilque ce font
les Cotez de Quarrez égaux. Er partant HP-cften-
cote un Quarré égal aux trois autres. Enfuite de
?uoi il eft évident que les Reftangles AH & LQ
ont compris de latoute AB & de fa partic BC. Er
puifque (par la 43.Prop.du1.) leRectangle HE
eft égalau Rectangle AH, il s’enfuit quele Rectan-

le HE eft aufli compris de AB & de BC. D'ailleurs
es Rectangles 1Q & GP ¢rant fur des Bazes égales
KQ, QP, & entre mémes Paralleles 1E & KP,

. font égaux entr’cux , pat la 36. Prop. du 1. Sidonc

on leus ajofite les Quarrez égaux BM & QM il
s'enfaivraque QI, pris avec BM , “fera équivalent
aGP, prisavec QM c’eft 4 dire aufcul Rectan-
gle GM,ou HE. Erainfile Gnomon RST eft égal
a quatre-fois le Re@tangle compris de AB, BC.

‘Maintenant {i i ces deux chofes éfales on ajolite fe

Quarré OI, qui eft le Quarréde OK , oude AC
fon dgale: il s’enfuivra que quatre-fois le Rectan-
glede AB, BC, avecle Quarré de AC, fontégaux
a Gnomon RST , avec le Quarrd OI. Or ce
Guomon & ce Quarré compofent enfemble le
Quarré AE. Donc quatre-fois le Rectangle de AB,
BC, avecle Quarré de AC , font égaux au Quarré
AE; Cequilfalloit démontrer.

E7 CRE
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REMARQU E.

. Pour verifier ceci dans un nombre: Prenez, par~
cxemple, 8; & ledivifezen 6 & 2. Celactant,le
Re&angle dunombre entier 8; & de fa partie 2 , eft
16 ; & quatre-fois ce ReGtangle eft 64. Dailleurs’
le %arre’ de autre partie 6, eft 36. Or 64 & 36

- font¥oo. Ceque vaur-auffi le Quarré du nombre
10, quicftcompofé du premier nombre 8, & de
fa paruie premicrement prife, df{gavoir 2.

PROPOSITION IX.
THEOREME IX

Siune Ligne droste eft coupée en deux par-

" ties égales o € en deux inigales o les
Quarrez, des deux parties inégales font
doubles duw Quarvé de la moitic de la
toute y € du Quarré de la partie du
‘miliex,

]E {uppofe ciuc laLigne AB

foir coupée en deax par-
tics dgales auPoint C, & GlF
en deux incgalesau Point D ;

& que la partic du milien foit
CDq. Cchpémnt , jedisqueles A CDb3
Quarrez des deux parties indgales AD , DB, font
doubles du Quarre dela moitié AC, & du Quarré
delapartie du milieuCD. Pourle prouver , ’
Elevez au Point C laLigne CE perpendiculaire 3
AB, & égaled AC. Menez au Point E les Lignes
. - ; droites
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droites AE , BE. Elevez auffi an Point D laLigne
DF perpendiculaire 3 AB; & du Point ¥ , ou la
Ligne DE coupe BE , abaiflez la Ligne FG perpen-
diculaired CE, qui feraaufli parallele 4 CD. En-
fin du Point A au Point F menez la Ligne droite
AF. Celapofd: - oo

Puifque par la conftruétion le Triangle ACE eft
Ifofeele, les Angles AEC & EAC, fur la Baze
AE , font égaux entr'eux. Et puifque I'Angle
ACE eft droit, les deux Angles AEC, EAC, qui
font égaux , valgnt chacun*un demi-droit. Erpar
la méme raifon les Angles CEB, CBE , valentaufli
chacun un demi- droir. Par .gonfequent I'Angle
AEB, on AEF, qui €lt compofé de deux de ces
Angles, eft droit. Deplus , puifque dansle Triangle
EGE I'Angle EGF cft droit, & que I'Angle GEF
vaut un demi-droit, I' Angle EFG vaut aufli un
demi-droir. D'oul il fuit que les deux Cotez GE ,
GF, qui les foliciennent , font égaux entt’eux , par
12 6. Prop. du 1. Deméme, puifque dansle Trian-
gleFDB |'Angle FDB eft droit, & que I'AngleB
vaue un demi - droit, I'Angle DFB vaut aufli ua
derni-droir. Parconfequent les Cotez DF , DB,
qui les folitiennent, font dgaux entr’eux.

Enluitede quoi , puifque le Coté AE folitiene
IAngle droit ACE , fon Quarré eft égal aux Quar-
rez de AC & de CE, par la 47.Prop. du 1. Et
puifque ces denx Quarrez font égaux , il s’enfuic
que le Quarré de AE eft double du Quareé de AC.
De méme , puifque.le Coté EF fofitent I'Angle
droit EGF, fon Quarré eft ¢gal aux Quarrez de
EG & de GF. Et puiftue ces deux Quarrez fonr
¢gaux,, il s'enfuit que le Quarré deEF eft double
du Quarré de GF , ou de fon gale CD. Etainliles
deux Quarrez de AE & de EF font doubles des
deux Quarrez de AC & de CD. OtleQuarré de
AF, quifofiient I’ Angle droit AEF, eft égal aux

pod

deux Quarrez de AE & de EF. Danc le Quarré A{;
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AF cft donble des deux Quar- o
rez de AC & de CD. Mais

les deux Quarrez de AD & GIF
de DF , qui comprennent

I'Angle droit ADF, font
c’gauz au Quarré de AF. A CDB
Done les deux Quarrez de AD & de DF, oude
BD fon dgale, font doubles des deux Quarrez de
AC&de CD; Cequ'il falloir démontrer.

. R .

Pour verifter ceci dans unnombre : Prenez, par
exemple, 12. Divifez ce nombre endeux partics
dgales 6 & 6 ; & en deux indgales 10 & 2. Cela
dtant , le nombre du miliéu fera 4. Maintenantles
Quarrez des deux parties indgales font 100 & 4,
qui enfemble font 104. D'ailleurs le Quarr€ de la

" moitié 6 eft 36 5 le Quarré de la partie du milieu 4

eft16; 16 & 36 font 52, quin eft quela moiu€
de 104, oudont 104 eft Ie double.

. S
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PROPOSITION X.
THEOREME X

Si une Ligne droite eff coupéé en denx par-
ties égales, € qu'on lus ajoiite directe-
ment une-antre Ligne droite: le Quar-
ré de la toute ¢ dé Dajouitéey commé
dune feule Ligne 5 avec le Quarré de
Pajoiiréey [ont doubles du Quarré de la
moitié de la toute , € du Quarré de
la moitic de la toute ¢ de lajositée

- comme d'une [eule Ligne.

E fuppofe que la Ligne - r I -F

ABP[%it co?_xpéc en dcgm; 5

*" parties égales au Point .

C, &qu'on lui ajoiire direc- 3_p
tement la Ligne BD. Cela A Y

€uane, je dis que le Quarré e

de AD &1e Quarré de BD,

. prisenfemble, font doubles des deax Quarrez de

AC & de CD. Pour le prouver . R

Elevezau Poipt Cla Ifiigne CE perpendiculaire 2

» AB,&égaled AC, ou4CB. DuPoint A auPoint

- E menez la Ligne droite AE. Puis par le Point D
menez la Ligne EDG parallcled EC, ouperpen-
diculaire 4 AD ; & par le Point E la Ligne EF pa-
‘ralieled CD, Tirez du Point E, par le Point B, 1a
Ligne droite EBG, filongue, qu'cllerencontre laé
Ligne FDG au Point G. Enfin duPoint A aué’ix‘l;
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G menez la Ligne droite AG. E F
Celapofé, :
Pujfque les Lignes AC,
CE, font égales, les Angles D
CAE, CEA, fur la Baze, =
font égaux entr'enx. Or° )
I’ Angle ACE eft droit. Donc , G
les Angles CAE , CEA, valent chacun un -demi-
droit. De méme, puifque dans le Triangle ECB
les Cotez CE, CB, font éganx, & quel'Angle
ECBeft droir, chacun des Angles CEB & CBE,
vaut un demi-droir. Et par confequent I'Angle
AEB eft droit. Maintenant les Angles CBE &
DBG, qui font oppofez aufommet, font égaux
eatr'eux. Mais I'Angle CBE vaut un demi-droit.
Douc I'Angle DBG vaut anffi un demi-droit. De-

_ 'plus, dans fe Triangle BDG I'’Angle D eft droic 5

donc ' Angle DGB vaut auffi un demi-droit. Et par-
tant Jes Ctez DB, DG, qui foiitiennent les An-
gles DGB, DBG, font égaux entr'eux, parlag.
_du-x. Peméme, dans le Triangle EFG I'Angle F
eft droit, puis qu'il eft oppof¢ a I'Angle C. Mais
I'Angle EGF vaut un demi-droit. Donc I'Angle
GEF vaut auffi un demi-droit. Et partant les Cotez
FE,FG, qui les folitiennent , font aufli égaux en«
tr'eux, parfaé.dur. .
Enfuite de quoi, puifque du Triangle AGEI' An-
le ACE eft droit, le Quatréde AEeft ¢gal aux
cux Quarrez de AC & de CE, parla4y.dur.
Etpuifque ces Lignes {ont €gales, le Quarré de AE
eft dm:Lle du Quarré de AC. De méme, puilque
du Triangle EFG I'Angle EFG eft droit, le Quareé
de EG elt €gal aux deux Quarrezde EF & deFG.
Et puifque ces Lignes fonr égales, le CFnrré de
EG cft deuble du Quarrdde EF, oudefon égale
CD. De forte que les deux Quarrez de AE & de
EG, fontdoubles des deux Quarrez de AC & de
CD. Or le Quarré de AG, qui folitient lfz\:ixg{c
- ' . rolt
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droir AEG, eft égal aux deux Quarrezde AE & de
EG. Dounc le Quarré de AG eft double des Quar-
rezde AC & de CD. Mais les Quarrez de AD & de
DG , qui comprennent I'Angle droit ADG , {ont
€gaux au Quarré de AG. Doncles Quarrez de AD
& de DG, oude BD fon égale, font doubles des
Quarrezde AC & de CD ;5 Ce qu'il falloit démon-
trer.

REMARGQUE

Pour verifier ceci dans tn nembre: Prenez, par

exemple, 10. Divifez ce nombre en deux parties
€galés s & . Ajofitez 22 104 celaferara. Cela
€rant,le Quarrd de 12 eft 144 ; le Quarréde 2 eft

45 ces deux nombres font enfemble 148. D’ail- .
leurs le Quarré de g eft 255 le Quarrd de 7eft 49, -

Ces deux nombres font enfemble 74, qui eft la
moitié de 148 , oudont 148 eft le double.

PROBLEME L

Conper une Ligne droite donnée, de telle
fortey que le Retangle delatoute y ¢ de
Pune de fes parties, foit égal au Quarréde
Pausreparsie. -

"YE fuppofe que la Ligne droitedonnée foit AB 5

& je propofe de lacouper derelle forte , quele

~ Re@tangle de la toute AB, & deI'une de (es

fam'es » foit égal au Quarr¢ de I'autre partie. Pour
e faire ‘ .

Décrivez fur-ABle Quarré AC. Coupez le C':é

-

PROPOSITION XTI
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té AD endeux ¢galementau Point E. Du Point E
au Point B mencz la Ligne droite EB. Prolongez
EAversF, & faires EF dgaled EB. Décrivez lur
AF le Quarré-AH ; & prolongezle Coté HG. juf
quen L. Cela-diant, jedis o B
que la Ligne AB eft cou-
pée au Point G commeila | G_H
été propofé ;, ceft A dire
de telle forte,que le Re&an-
le de Ja toute AB, &de
a partie BG, eft égal au D E A F
Quarré del'autre partic AG, Pour leprouver,
Puifgue la Ligne DA eft coupée en deux parties
égalesau Point E; & quela Ligne AFlui eft ajali-
tée: le ReCtanglede DF, &deFA, oudeFH fon
égale, (c’elt ddirc e Redétangle DH, } avec le Quar-
ré delamoitié EA, fontégaux auQuarré de EF,
" oudefon €gale EB, parla6.Prop. Orles Quar-
.reézde AB & de EA font é%aux auQuarrdde EB,
parla 47. Prop. du 1. DoncleReétangle DH, & le
Quarzd de EA; font égaux aux Quarrezde AB & de
EA. Oftant donc le Quarré de EA deces deax Touts
égaux, aufquels il eft commun, il refltera le
Re&angle DH égal au Quarréde AB, c'eft 4 dire
au Quarré AC. Que fi maintenant de ce Rectan-
le & de ce Quarrd, quifontégaux, l'on ote le
Re&angle DG, quileur e} commun , il refterale
Quarré AH ¢gal au Re@angle IB. Or le Quarré
AHeftle Quarré de AG, & leRetangle IB eft le
‘Rectangle compris de CB, ou de AB fondgils,
& de BG, Ileft donc vrai de dire; que la LigneAB
aérécoupde commeil a été propofé ; Ce qu'il fal-
loic faire , & démontrer. '

REMARQUE.
Tl eft impoffible d’exprimer en nombre la quan-

- titddospaniies AG, GB, dela Ligne ‘AB coupée
- fui-

e e A e >
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fiivant la Prop. précedente 5 parce que quelque
nombre de parties qu'on puiffe atribuerd la’ Ligne
AB, il eft impoffible que AG, ouGB, conuen-
ne un mombre déterminé de ces parties.

PROPOSITION XII
"~ THEOREME XL

+ Aux Triangles Ahéljgam.r, le Ouarré

du Coté qus fostient I'.Angle obtus eft plus
grand que les Quarrez des denx antres

© Cotezy de la quantité de deux Reltan-
glf: y Chacundefe qﬁeli eft compris de l'un
des Citez, alentonr de I Angle obtus, &
Seavoir de celui [ur lequel érant prolonge

‘tombe la Perpendiculairede ' Angle op-
poféy ©rdelapartiecomprife entre cet-
te Perpendiculaire & I Angle obtus.

% {uppofe qu'au Triangle A

. J ABC I'Angle ABC (oit

obtus. Cela érant, aprés
avoir p';olongé I'un des Co-
tezalentour de I'Angle ob- :
tus, comme CB, vers D, & B
&avon_m?ai{l‘é dcl’Angle Ala Tione AD }‘-CFF;C"‘
diculaired CD: Je dis que Je (ﬂxjrré"dc AC eft
Plus grand que les deux Quarrez de CB &'de BA ,
de la quantir¢ de deux Re@arg'es, chacun def-
;}uels feracomprisde CB, & de TD, Peur lopren-

e, . -

' 1a
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LaLigne CD érantcoupée au Point B, il s'en-

fuit { par la 4.Prop. ) que le Quarré de Ia toute -
CD el'f €gal aux deux Quarrez des deux parties

CB, BD, & i denx Re&al}glcs compris de ces

deux mémes parties. Donc fi 4 ces deux Tours

<gaux l'on ajotitele Quarré de DA, il s'enfuivra

que les Quarrezde CD X de A

DA feront égaux aux trois

Quarrezde CB, deBD, &

de DA, & i deux Re@an-

gles compris de CB & de -

BD. Mais le Quarréde AC & B D

{parla 47.Prop.dut.) eft ¢gal aux deux Quarrez

de CD & de DA. Doncle Quarré de AC eft égal

. aux trois Quarrez de CB, de BD, &deDA, &
4 deux Rettangles compris de CB & de BD. D'ail-
feurs le Quarré de BA cft égal aux deux Quarrezde
BD & de DA, Prenantdonc le Quarrd de BA, au
Lieu de ces deux Quarrez : il s'énfuivra que le Qua-
ré de AC fera dgal aux deux Quarrez de CB & de
BA, &adeux Reltanglescom prisde CB & de BD.,
Et ainfi le Quarré de AC eft plus grand queles

" deux Quarrezde CB& de BA , de la quantité de
deur Rectangles compris de CB & de BD; Ce
qu'il falloit démontrer.

AN AASA
G‘/x\‘b.-/.@
T
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PROPOSITION XIIL

THEOREME XIL

Aux Triangles Oxjgané: s e Quarré du
Coté qui foditient I Angle aign eff plus
petit que les Quarrez. des dews autres
Cotezy de la quantité de deux Reétan-
gles 5 chacun defquels ef compris de
Pun des Cotez alentonr de P Angle asgu
a [¢avoir de celsi fur lequel de I’ Angle
oppofé rombe la Perpendiculaire , ¢~
de la partie comprife entre cete Per-
pendiculaive & I Angle aign.

"YE fuppofe quauTriangle ABC

J U'Angle C foicaign, & qu'a- -
yant fait tomber de I'Angle A
laLigne AD perpendiculaire’a la

Ligne BC, qui eft l'undes Chtez B D <
qui comprend I'Angle aigu , cette Perpendiculaire
tombeentre B& C. Cela érant, je dis que le Quar-
r¢duCo:¢ AB, qui foltient ' Angle aiguC , ft
plus petit que les deux Quarrez des deux aurres
Coiez AC, BC, dela quantité de deux Rectan-
gles, chacun de[jucls fera compris du Coté BC,
¢ eI’ Angle aigu C, & fur lequel
e I'Angle oppofé tombe laYetpendiculaire AD
& de la partic BC comprife entre cetre Pcrpcndl‘

culiize & I' Angle aigu. Pourle prouver, N

Ea .
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La Ligne BC étant coupéean Poinr I, il s'en-
senfuit (par la 7. Prep. ) que le Quarré de Ia
toute BC, & le Quarré del'unede fes parties, 2
fcavoir DC, font €gaux an Quarré del’autre par-
tie BD, & adeux Re@anglescompris de BC & de
DC. Sidonc acesdeux Teuts égaux P'on ajolue le
Quarréde AD : il s'enfuivra que A
les trois Quarrez de BC , de
DC, & de AD, feront €gaux aux

“deux Quarrez de BD & de

AD, & adeux Reétingles com- B D C
pris de BC & de DC. Donc fi nous prenons le .
Quarréde AC, aulieudesdeux (@iarrez deDC & .
de AD, auxquels ileft égal, parla 47. Prop. du

1. il s'enfuivia que les deux Quarrez de BC & de
AC feront dgaux aux deux Quarrez de BD & de
AD, & 4 deux Re&tangles compiisde BC & de
DC. Dailleurs, le Quarré de ABeft dgal aux deux
Quarrez de BD & de AD. Prenant donc ce feul

-Quarré aulieu des deux aurres, il s'enfiivra que

lesdeux Quarrezde BC & de AC ferent éganx au
Quatré de AB, & i deux Rectangles compris de
BC & de DC. Drodil {uit quelesdenx Quarrez's,

- de BC & de AC {ont plus grands que le feul Qpar-

¢ de AB, dela quanité de deux Reangles com-
prisde BC& de DC 5 ou, cewuicftlaméme cho-
fe, quele Quarré de ABeft moindre que les denx
Quarrez de AC & deBC, de la quantiié de deux
Rectangles compris de BC & de DC; Ce qu'il
falloit démontrer. i

9299
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-Pintervalle GC; ou GF. En-

LIVRE SECOND. 1ax

PROPOSITION X1V,
" PROBLEME IL

Décrire un Quarré égal & une Figure
= ,
reétiligne donnee,

E {uppofe que la Figure retiligne A foit don-
née; & je propofz dedécrire un Quarré égal i
certe Figure. Pour le faire,

Décrivez premierement ( parla 45. me' dui.)

le Parallelogramme Redtangle BD égal 4 Ja Figure

- donnde A. Prol ongezle Coté CD vers F , & faites

DF égalea DE. CoupezlaLi- H

gne CF en deux égalgment au f7 )
C=

Doint G, Décrivez win-demi- D
€ercle du Centre G, & de G | B
fin prolongez la Ligne ED, . B E
jufqu'd ce'qulelle rencontre la Circonference du
Cercle auPoint H. Cela érant, je dis que le Quar-
ré de la Ligne DH eft égal 4 la Figure rectiligne A.
Pour le prouver, ) .
Du Point G au Point H menezja Lxgnc" droite
GH. Celapofé: ’ .
Puifquela Ligne CF eft coupée en deux partics
¢galesauPoint G, & cndenxindégalesan Point D,
il's'enfoit (parla 5. Prop.) quele Redtangle com--
pris des deux parties inégales CD, DF, ceft 4
dire le ReGtangle BD , & le Quarrédela partie du
milien GD , {ont égaux an Quarré de la moinie de
la toute GF, oudefon égale GH. Maisce Quar-
réde GH eft égal aux Quarrezde GD & de DH, par
la 47. Prop. du 1. Donc le Rectangle BD, &le
Quarsé de GD, font égaux aux deux Quarsez de
* Tome 1. : F : GD
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GD & de DH. Et partant, fi
de cesdenx Touts égaux Lon
ote le Quarré de GD, qui
leur eft commun, lesreftes, 4
feavoir le Reftangle BD , &
le Quarré de DH, feront

égaux. -Mais le Rotangle BD a ¢id fait égalala
Figure redtiligne donade A. Donc le Quarré de
DH eft aufli égal 4 certe Figure; Cequ'il falloit

faire, & démontrer.

4

_ELE




LIVRE TROISIE ME.

DEFINITIONS.

‘
h = )

s Cercles égaux, font des Cer.
] S/ cles dont %:s Diamgtres foqt
( @ €gaux, oudont les ngn\es droi-
) \« #q tes menées du Centre sl. leurs
NS Circonferences, font égales.
=) Ainfi les Cercles ABC, DEF,

font égaux , parce que leuss Diametres AC, DF, °
é. .

font ¢ B E x
gaux; ou -
rarcc que - h ‘ ‘h
¢s Lignes [A
droites : '
GB, HE,

ui  font t
Emue’es du Centre i leurs Cif°°“ECIenccsé, ﬁ?s

Fa B
*__.
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égales. Mais les Cercles DEF, IKL, font iné-
»-~ganx, parce que leurs Diametres-DF - IL., fone
inégaux, ouparceque lesLignes droites HE, MK,
ui font mendes du Centre 4 leurs Circonferences ,

;lom indgales.

2. LaTangente d'un Cercle, on la Ligne qui
Ie touche, eftuneLigne droite qui rouche {2 Cir-

~ ~conference de telle forte, qu’érant prolongée, elle

ne lacoupe point, & n’entre pointdans le Ce:cle.
Ainfi Ta -Ligne AB eft la Tangeute du Cercle
BDE s parce. quielle touche fa Circonference de
telle foree au Poine i C
B., .qu'érant prolon- '
-gée clle ne E.coupc
point , & n'entre G
pointdans le Cercle.
.3. LaSccanted’un
Cercle,, oula Ligne
qui le coupe , eftune Lignc droite qui touche telle-
meat {a Circonference , qu'érant prolongée , cllela
coupe , & entre dans le Cercle. .
Ainfila Ligne GD eft Ia Sccante du Cercle BDE,
patce qu'elle touche tellement {2 Circonference an
Point D, qu'étant prol'ongt’c, elie la coupe , &

" eneredansle Cercle,

4. Des Cercles {ont dits fe toucher l'un lautre,
quand leurs Circonferences fe touchent fans [c cou-

per.

Ainf les'Cerclcs ABC, DBE, font dits fe tou-
-cher I'un lauttc,'yarcc que leuss Circonfercnc?s
. . c
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fe touchent tellement au Point B, qu’clles ne fe
coupent poiut, ) o

5+ Deux Cercles font dits {e couper I'un I'autre ,
lorfque leurs Circonferences ne fe tpuchent pas
fimplement, mais qu'ils entrent reciproquement
I'un dansl'autre. .

Ainfiles Cercles FGD, FGH, fontdits e cou-
perl'unl'autre, parce que lenrs Circonferences ne
{e touchent pas fimplemvnt , mais que ces Cercles
entrent reciproquement I'un dans I'autre,

6. La'dill?tance d'une Ligne droite au Centre
d’un Cercle, eft la Ligne droite qui part du Centre
de ce Cercle, & qui tombe perpendiculairement
fur cette Ligne, ¥

Ainfi la diftance de Ia Ligne AB au Centre du
Cercle ABD, eftla Ligne EF, quiparzdu Centre
E, & qui tombe perpendiculairement fur AB,
D'oul il fuit que les deux Lignes -
droites AB, CD, font éaale-
ment diftantes du Centzc E,par-
ce que leurs diftances EF , EG,-
font égales, Mais que la Ligne °
HI eft plus dloignde de ce mé-
roe Centre , parce que fa diftan-
c¢ EK eft plus grande que celle
des aurres. :

7. La Sofitendante, ou la Corde d'un Arc de
Cercle, eft la Ligne droite bornéedes deux extre-
mitez de cét Arc. ’

Ainfila Ligne droite AB eft la C
Sotitendante ou la Corde de I’ Arc A
ACB, parce qu'elle eft bornée de
fes deux extremitez A & B.

Heftévident que la méme Li- -
gne AB eftauffi la Soficendante de
YArc ADB. Si bien quelaLigné L
droite qui eft la Sofitendante d'un Arc, eft auffi Ia
Solitendante du Complement de cét Arc 4 la Cit-
conference entiere, i . Un
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8. UnSegment, ou une portion de Cercle, eft
unc Figure comprife d’'un Arc de Cercle& de fa
Sofitendante.

_ Ainfi les Figares ABC, FBG,
FDG, font des Segmens ou des
portions de Cercles, parce cha-
cunede ces Figures eft comprife
,d’un Arc de Cercle & de (2 Soi-
-tendante,

9. La Baze d’un Segment de Cercle, eft la
Ligne droite qui folitient ce Segment, & qui le
bore.

" Ainfi 12 Ligne FGeftla Bazedu Segment FBG,
& du Segment FDG, parce qu'elle les folitient &
Tes borne.

1c. L'Angle du Segment, eft 1'Angle mixte
tompris de I"Arc du Segment & de {2 Bazc.

Amnfi I’ Angle mixte comprisde 'Arc FD, & de
laLigne FG, eftl’AngleduSegment FDG. E

11. I’Angle au Segment, ou I'Angle dont le
Segment eff capable, eft un Angle compris de
deux Lignes droites qui partent d’un Pointde I'Arc
du Segment, & qui aboutiffent aux deux extremi-
tez de {a Baze.

"Ainfil'Angle ABCeeft un Angle B
au Segment, ou I'Angle dont le
Segment ABC eft capable ; parce
gu’il eft compris des deux Lignes
roites BA, BC, qui partent du
Point B de {'Arc duSegment, & A
aboutiflent aux deuxextremitez de
{faBaze A& C.

12. Un Angle au Centre d'un. Cercle, eft un
Angle compris de deux Lignes droites qui partent
du Centre d’un Cercle, comme I'Angle BED.

.. 13. Un Angled la Circonferenice d'un Cercle,
eft un Angle compris de deux Lignes drottes qui
partent d’un Pointdela Circonference du Cercle,
comme I'Angle BAD, : 14. Quand

C
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14.Quand'Angle quefontdeux -~ = A
Ligx;es(ﬁl'o{tes quig[ reent du Centre
d'ust .Cercle’; 'oud'un méme Point
de a Circonference , a-pour-Baze
un Arcdecg Gercle, cét Angle eft
dit s"appuyer fur cét Arc.
‘ Ainfi Angle BED', oul’Angle
. BAD, eftdics'appuyer fur I’Arc BCD.
x-f. ‘L Arc fyg lequel s’a?uyc un Angle, ou
ui lui fere dc?i'c', eft I Arc compris' entre les
euxCotezde'Angle. ~ * ¢ :

c b

* Ainfi I'Arc BCD eft T'Arc furlequel s"appuyent
les Angles BAD,, BED, oubien eft ]a Baze de¢ ces
Angles, parce que cét Arc eft compris entre leurs
Cotez, - : ‘

16. UnSe&eur deCercle, eftune Figure com-
prife de deux Lignes droites qui fonzun Angleau
Centre, & de lapartie de la Circonference que ces,
deux Lignes embraflent, comme ci-deflus la Fi-
gure EBCD cftun Seeur de Cercle, ’

17. Des B B '
Segmens _ . E '
{embla- -\
bles,{ont ]
des Seg- : X l
mens \
quifor A C AT C DF
, capables d’ Angles dgaux, '
i B Ainfiles Segmens marquez ABC, & DEF, font
. lcs 2egrlncnsqul s’appellent femblables , parce que
I‘cs 23 es ABC,_ & DEF, dontils font capables , ]
ont €gaux. Mais ces mémes Segmens ne laiflent !
. pas d'éere inégaux

¢ > parce que I'un eft plus grand
que Iaunje. Au lien que les deux Segmens mar-
quez ABC, font femblables, & ¢gaux; parce
gue non fculemene ils font capables d'Angles

8aux, mais aufli parce que I'un n’eft pas plus
grand que l'autre,

F 4 ) 18. Une
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18. Une Figurerectiligne eft A -
dite inferite dans un Cercle , -
lorfquele Sommet de chacunde \ ’

fes Angles eft danslaCircopfe- 1

rencedu Cercle. ‘ o
Ainfila Figurc ABCD eft in-

fcrite dans le Cercle ABCD,

parce que tous les Sommets de fes Angles A, B,

C, D, fontdanslaCirconference dece Cercle, *
19. Uneligne droice eft dit ¢

&tre dans un Cercle, lorfque fes’ =

extremitez-f¢ terminent ala Cir-- B,

conference. o 1
AinfilaLigne AB eft dite ére

dansle Cercle ABC, :

a3

PR 0
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PROPOSITION L
PROBLEME L
Trouver le Centre dun Cercle donné,

E fuppofe que'on donnele Cercle ABC, &je
‘propofe d'en trouver le Centre. Pourle trou~
ver , }

Menez dans ce Cercle laLigne droite AC, qui
coupe la Circonference ou il vous plaira, comme
aux Points A & C. DivifezlaLigne AC endeux
également au Point E, par lato. du1. Erparce
Point menez la Ligne BED perpendiculaite 3 AC,
par la 11. du premier. Enfin coupezlaLigne BD
en deux égalemencau Point F. Cela drant, jedis
que le Point F eftle Centre du Cercle ABC. Pour.
Ie prouver ,

Premierement il eft évident
que tout autre Point que F,
prisdans la Ligne BD, pe peut
étrele Centre, puifquecéran-
tre Point ne diviferoit pas la
Ligne BDen deux égaiement.
Cleftpourquot fi le Centre n'é-
toir pas au Poisit F, il faudroid
qu'il fir en quelque Point hors de Ja Ligne BD.
Penfons, fi vous voulez, qu'il foit au. Point G.
ll\dqnez donc les Lignes droites GA , GE , GC. Ce-
a pofé: '

Pcoomparcz le Triangle AEG avec le Triangle
CEG. Le Cété AE du premier eft égal au Coré
EC du fecond , ‘par la conftrution ; le COtéEG.
eft commun aux deux Triangles; & la Baze QA.
feroit dgale a Ta Baze GC,, puis qu'elles {eroient
tirdes da Centre 4 la Circonference. Ainfi (P;:cll;

Fy
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8.du 1.) I'Angle AEG feroit R
égal AI'Angle CEG, & laLi- )

ne GE feroit perpendiculaire
3 AC, par la 26. Definition
du 1. Et partant les Angles
GEA, GEC, feroient droits.
Mais , par la conftructien ,
I'Angle AEB eft droit. Donc

- D

il s'enfuivroit que I"Angle AEB & I’ Angle AEG fe-
roient égaux, c'eftd direlapartieau Tout; ce qui
eft impoffible. 11 eft donc impoffible quele Cen-
tre du Cercle ABC foit horsla Ligne BD. Et par-
tant le Point F eft le Centredu Cercle ABC; Ce
qu'il falloit trouver.

LREMARQUE,

11 fuit de-ld, que fi dans un Cercle-une Ligne
droite en coupe une autre qui fe termine 4 fa Cir-
conference, en deux également & perpendiculai-
rement , cctte Ligne droite paflera par le Centre du
Cercle. :

11. REMARQuUE

Pratique de cette Propofi-
tion. Prenez dans la-Circon-
ference du Cercle ABC trois:
Points, tels qu'il vous plaira,
A, B, C. Metrez fucceflive-
ment votre Compas-a deux de
cesPoints A & B ; & de méme
intervalle décrivez denx Arcs
deCercle, qui s’entrecoupent
aux Points G & H. Puis par
ces Points menez la Ligne .
droite GH. Cela fait, mettez derechef fucceflive-
ment le pied du Compas aux Points B& C 5 & de-

: , méme
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théme intervalle décrivez encore deux Arcs de
Cercle, quis’entrecoupent aux Points D & F. Enfin
menez par ces deux Points la-I;ignc DF, fi longuc,‘
qu'elle rencontre la Ligne GH au Point E. Alorsle
Point E fera le Centre qu'il falloit trouver.

PROPOSITION I
' THEOREME L -

St ayant pris dewx: Points dansla Circont
 ference d'un Cercle, on méne de Pun i

Faurve une Ligne. droite . elle. tembera
- dans le Cercle,

ference du €ercle ABE I'on
renne deux Points tels qu'on
voudra, comme A & B; & que
duPoint A ay Point B on méne la. A
Ligne droke AB. Cela'éant, je >
dis que. cette Ligae tombera dafis g Cercle. Pour
le prouver, - o
. Menez du Centre Caux exeremitezdela Ligne
AB les Lignes droites CA, CB.. Puisayant pris &
dlfCtetion%ans la Ligne' ABun Point entre A& B,
comme par exemple D ; menez Iz Ligne droite
CD. Celapofé; ~ «; © -~ 1~ Lo
. iLesLignesCA , CB, qui partent du Centre C
& vont {e borner a fa Circonference ; font égales.
Ainfi lés Angles CAB, CBA , fontdgaux entr’eux,
parla 5t du't, Mais {'Angle CDBeft exterieur au
relpect du Triangle ADC. Donc (parla1é.dui.)
il eft plus grand que fon oppofé intericur CAD » 8151‘
pax, conlequens aufft que fon ¢gal CBD: D'l

]E {uppof.que dansla Circon~
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fuit (parlarg.du1.) que le Coté CD eft plas pe-

tit quele C6té CB, quifoficient un plus grand An-
le. Er puis qu'il etk plus petic, T

?on extremité D eft dans le Cercle,

Mais d'autant que le Point D 2 <

¢iépris d difcretion dans la Ligne

AB, & quelamémechofefepent A B

prouver de. tout autre Point de

cecre Ligne ,. il {uit que cetre Ligne toute entiere efk
dans le Cexcle 5 Cequ'il falloit démontrer.,

PROPOSITION IIL
. THEOREME IL .

Si dans un Cercle, une Ligne driste pd’ﬂé
par le Centre, € coupe en deux égale=
ment une autre Ligne droste qui n'’y paffe

pointy clle la coupera perpendiculaire~

ment; Et fi elle la qogpe perpendicu-

< -dairement 5, ellela conpera en deux éga~,

Lement,

la Ligne droite BD, qui .

E fuppofe pkcmierement que
} eft dans le Cercle ABC,

faﬂ‘c parle Cemtrg E, & qu'el-,

, lecoupe en deux'dgalementan .
Point F laLigne AC, qui 0’y * A 4} o

paffe point. Cela étant, je dis
quelaLigne BD coupe laLigne
AC perpendiculairement. Pour le prouver,
- Menez les Lignesdroitcs AE , EC, Ccla-po% I
. - - : ans
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Dans les Triangles AFE & CEE, le Coté AFc
égalau COé FG, par fuppofition. Le Coté-FE eft

" commun 4 ces deux Triangles. Deplus, la Baze

EA cft égale 4 la Baze EC, par la definition du
Cercle. Donc (par la'8. du 1.) FAngle AFE eft
¢gal & I'Angle CFE, & laLigne BDeft perpendi-,
culaied AC, par la 26, Definitiondu 1. Cequ'il
falloit démontrer. '
Je fuppofe en (econd liew, quelaLigne BD qui
pafle par le Centre du Cercle, coupe la Ligne AC
perpendiculairement. Cela €tant, je disqu'elle la .
coupeauflien deux également. .Pour le prouver,
Pugfﬂuc lesLignes EA , EC, font égales, parla -
definition du Cerclé ¢ les Anglées EAC & EGA;
font égaux; parla 5. du 1. Drailleurs puifque la Li-
gné BE eft perpendiculaire 4 1a Ligne AC , les denx
AnglesEFA, EFC, fontaufli ¢gaux. Si bien que
les denx Triangles EFA., EFC, ontdeux Angles.
¢gaux a deux Angles, chacun au fien ; & le Coté
EF, qui eft communauxdeux , folitientdes An-
gleségaux. Partant (parla26.du1.) le Coté AR
eltégalan CotéFC; Ce qu’il falloit démontrer.

¥z P RO
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PROPOSITION 1V
THEOREME IILI

Si dans wi Cercle , denx Lignes droites -

qus ne paffent pas par le Centre 5 S'entre-

.

coupent elles ne (¢ couperont pas Unne - |

Dautre en denx également.

TE fuppofe que dans le Cercle ABD les deux Li-
J gnesdroites AB, CD, quine paﬂcm;yomrpat
Ie Centre , fecoupent I'une I'autreauPoinc E. Ce-
Ia drant, je dis qu'elles ne fe coupent pas routes-
deux en deux parties égales.. Pour le prouver; -

- §'il ot poffible que chacu- N
nede ces deux Lignesfiiteou-
pée en deux partieségales: il
s'enfuivroit , par la Propofi-
tion precedente , qu’en menant
du Centre E ayPoint Fla Li- C

ne drojte EF, cette Ligne feroit perpendiculaired
chacune des deux autres AB, CD ; & par confe-
quent que les Angles AFE & CFE feroient droits,
& dgaux entr’eux, & qu'ainfi la partie feroit t‘galc
au Tout, ce qui eft impoflible. I! eft donc impoflible
que les Lignes AB, CD, fecoupent routes-deux
cn deux parties égales 5. Ce qu'il falloit-démontrer,

S

0

AN P R 0-
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" Poims B&C. Cela érant, je

* fent rous-denx un meéme Cen-
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 PROPOSITION V..

THEOREME IV.

“Si deuxc Cercles [e conpent Pun Lantre,
sle wauront pas wn méme Centre.
E fuppofe que Jes deux Cer-

cles ABC, BDC, fe cou-
pent Pun Pautre amx

dis qu'ils n’ont pas un méme
Centre. Pourleprouver,
$'il éroir poffible qu'ils enf-

C
e, 3 fgavoir E: enmenant de ce Poine une Ligne
droite 2 I'un des Points ot ces deux Cercles s'entre-
coupent , par exemple au Point B, & une autre
Ligne droite en quelqu'antre Point 5 comme A,
?m les coupit tous-deux: De ce que Je Point E

eroit Centre du Cercle ABC , il s’enfuivroicque
lesLignes EA , EB, feroient égales. D'aillenrs ,de
ce que ¢ méme Point feroit aufli le Centre du Cer-.
cle BDC, il s'enfuivroit que lesLignesEP , EB 5

. feroient awfli égales. Si bien-que les deux Lignes

EA, ED, qui feroient égales 4 une méme, 3
feavoir AEB, feroient égalesentr’elles, C'eftd di-
re que le Tout ne {eroit pas plus grand que fa partics
cequi cftimpoffible. Ileft doncimpotiible que les
deux Cercles ABC, BDC, ayent un méme Cen-
tre; Cequ'il falloicdémontrer.

P RO
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PROPOSITION VL
THEOREME V.

Sideux Cercles (e touchent U'un lautre en
dedans , ils n’auront pas un méme Cen-
tre.

E fuppole que le Cercle BDE
touche lg Cercle ABC en B oG

dedans au Point B. Cela

érant, jedisque ces deux Cer-
cles n'ont pas un méme Centre.
DPour le prouver,

$'il éroit poflible qu’ils euf> _
fent rous-denx un méme Centre , 4 {cavoir F: me-
nant de ce Centre au Point de leur attouchement la
Ligne droite FB, puis une autre Ligne droite &
quelqu'autre Point de la Circonference du Cercle
ABC, parexemple auPoint A : Dece quele Point
F feroit le Centre duCercle ABG, il s’enfuivroit
quelesLignesFA, FB, feroient égales. Et parce
que ce méme Point feroit auffi le Centre du Cer-
tlesBDE, il s’enfuivroit que les LignesFD, FB,
feroient auffi égales, Etainfiles Lignesdroites FA ,
¥D , qui feroient dgales & laméme FB, feroient
dégalesentr’elles, c’elt a dire que le Tout ne feroit
pas plus grand que fapartie; ce qui eftimpoffible.
1l eft denc impoffible que les deux Cercles ABC,
BDE , ayent un méme Centre ; Ce qu'il falloit
démontrer. . :

P R O-
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. PROPOSITION VIL
. THEO REME VI

‘

{ ) 3 ) -
(. Siayant pris un Point 4 antre que le Cen=
‘ . trey dans un Cercle y on méne de ce
Point tant de Lignes droites que bor
voudra'y jufquw'a la_Circonference 3 la.
Pplus grande de toutes eft celle qus paffé
par le Centre 5 & la plus peiire eff le
refte du Diametre. Quant aux antres
Lignes, la plm Preche de celle qus paf=
Je.par le Centre.eft plus grande qu'une
i .. aure qui en et plus éloignés. Enfin de
© part & dautre dela plus petite , on ne
Jaurair mener de ce méme Point plus
de denx Lignes droites égales entr'elles;
E {uppofe qu:: dans e
Cercle ADB, dont
le Centreet ¥, on
ait pris 3 difcretion le
Point G , different du
Centre F; & que de ce
Point on aic men< 3 I
Circonference pluficurs
‘Lignes droites, comme .
.-+ GA,GC, GD, GE, . : : PE
! GB, entre lefquelles GA paffe par le Centre F o
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GB achéve le Diametre AB. Cela érant, jedispre-

miesement que la Ligne GA cft la plusgrandede

routes. Pour feprouver 5+ - - -

Menez du Centre Faux Points C, D, E, lesLi-
gnes droites FC ,. FD., EE.. Celapofé:. -

Au Triangle GFC les deux Cotez GF , FC , font

plus-grands que le croifiénie GE,, patlazo.du1.,

Doncfiauliea de FC on prend FA , qui lui eft éga-
I¢ par Ia definitionrdu Cercle , lesdeux Lignes GF,
FA', ou la-towe GA45 - -

fera plus grande que . -
GC.” On prouvera de * ’
meéme; quela Lighe GA. - .
eft plus grande que les
Lignes GD-5 GE. Mais
GA cftaufli. plus grande
que GB, puifque GA™
eft plus grande que l¢ - -
JicmiéDiamegc .d(lici:p . B |
cle, & que GBeft pluspetite. Et partantla Ligne
GAeft 1;1 plus'grandepdc tg:tes; parmm e

. Jedisenfecond licu , que laLigne GBeft la plus
petite de outes. Pour le prouver, )
- Au Triangle EGF, les deux Cotez FG, GE,
fone plus grands que le troifiéme FE , parlazo.da

1. Is font donc auffi plus grands quela Ligne FB ,-
qui lui eft égale. Sidonc de ces deux Touts inégaux

on bre la partie FG , qui leuf eft commune: il s’en-
fuivra que le refte GE fera plus grand que le refte
GB, & ainfi que GBeftplus petite que GE. On
prouvera de méme, que GB'eft plus petite que GD
ouGC, Etpartantla LigneGBeft la plus petite de
toutes.

Jedis en troifiémelieu, guelaLigneGC, qui
eftla plus proche de la Ligne GAqui’ paflepar le
Centre,, cft plus grande quune autre {glus ¢loignde,
parexemple que GD , ou GE. Pour le prouver,
=" Comparez les deux Triangles CFG; & DF(E;
H . e
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" leCotd CF du premier Triangle eft galan Coré

¥D du fecond; par la definition du Cercle; le Coté
¥G cft commun 4 ces deux Triangles. Deplus, -
I'Augle CFG, comprisdes deux Cotezdu premier

. Triangle, eft plus grand que l’Angje DFG, com-
| *

pris des deux Cotez du fecond , puis qu'il n’eft que
faparde, Ainfi (parla 24.du1.) Ia Baze GC eft
plus grande que la Baze GD.On prouvera de méme,
que GD eft ‘plus grande que GE. Etainfila Ligne

" GC, qui a}:ﬁrochc le plus de la. Ligne qui pafle par

le Centre,
gnée. o
. Jedisen quarridmelien, qu'on ne fcauroit me-
nerduPoint G, de pare & d'autre de la Ligne GB,
lus de deux Lignes droites dgalesentr’elles ;-ou
ien.qu'on n'en {¢auroit mener une troifiéme égale
aux deux autres, Pour le prouver, .
_ Menez du: Point F la Ligne FH . qui fafle avec
¥B l’A.nglc BFH e’galil’Anglc BFE; & duPoint
G ;éu_ Point H menez Ia Ligne droite GH. Cela
Ppoic: ' : : ]
Les Triangles GFH 8 GFE ont les deux Cétez
GF,¥H, égauxauxdeux Cbtez GF, FE ; & I'An-
le GFH , compris des deux Cbtez du premier
_Iriangle, eft égal 4 I'Angle GFE , compris des

plus grande qu'yne autre plus ¢loi-

')lcux autres, par la conftruction. Donc 1a Baze GH

eft égale 4 laBaze GE, parla 4.du 1. Ainfivoild
deux Lignes droites dgales menées duPoincG de
part& d'ancre de la Ligne GB. Mais qu'on ne puiffe
pas cn mener unetroifidme égale aux deux aurres,
celaeft dvident,, par ce qui adeja été prouvéd. Car
cetee Ligne ouapprochera plus présduPoint B, &
ainfi di."’ fera plus petite que GH : ou clleenfera
Plus éloignée, & ainfi elle fera plusgrande ; Qui
eft tou ce qu'il falloit démontrer. -

P RO
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PROPOSITION VIII
THEOREME VIL

Si d'un Point pris hors dun Cercle on mé-
_ ne tant de Lignes droites que 'on vou-
dray qus [¢ terminent 4 la Circonferen~
ce concave du Cercle : la plus grande
de toutes eff celle qus paffe par le Cen-
tres e celle qui en eff plus proche off
Plus grande qu’une autre gus en eft plus
€loignée. Tout au contraire : de celles

" qui tombent fur la Circonference con~

wexe, Celle qui étant prelongée pafle par

" de Centre o eft ln plus petite de toutes
O celle gui en eft plus proche ef plus
petite quune autre qui en eff plus éloi-
-gnée. Enfin de part ¢ daurre de lg
 plus petite, on ne (Gauroit mener de ce
méme Point plus de denx Lignes droi-

tes égales entrielles, -

E fuppofe que du Poine A, pris 4 difcretion ,

hors du Cercle BCD, on ait mené pluficurs -
Lignesdroites AF, AG, AH, AI, quifevone
termuiner i {a Circonference concave ; & quela Li-

gue Al pafle par e Centre K. Celaétant, je dis
S pre-
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premierement que la Li- - A o

ne Al eftfaplus grande
ﬁuoutcs. Pour le prou-
Yer,

Menez du Centre K les

Lignes droites KF, KG,
KH. Celapofé:
- AuTriangle AKH les
deux Corez AK, KH,
font_plus grands que le
trotfieme AH, parla zo.
dut. Or AK & KH font
¢gaux 4 AK &3 KI, ou
i la toute AL Ainfi la
Ligne Al eft plus grande que faLigne AH. On
prouvetade meme, quela Ligne AL eft plus gran-
de quela Ligne AG , & quela Ligne AF. Donc la
Ligne Aleft I plus grande de toutes.

Jedisen fecond lieu , que la Ligne AH, qui eft
Japlus &rochc de laLigne Al qui paffe par le Cen-
tre, eft plus grande qu'une autre plus éloigace,
parexemple que AG, ou AF. Pourle prouver, -

Aux Triangles AKH & AKG, les deux Cotez
AK, KH, fontégaux auxdeux Cotez AK ; KG,
chacun au fen. Mais I'Angle AKH eft plus grand

. quel'Angle AKG, quin'eft que {a partic. Donc

{parfaz4.du1.) laBaze AHeft plus grande que
laBaze AG. On prouvera de méme, quela Ligne
AG oft plusgrande quela Ligne AF. Et ainfila Li-
gne AH , quiapprochele pﬁ:s de la Ligne qui pafle
par le Centre, cft plus grande qu’une autre plus

Je dis entroifiémelien , qu'entre lesLignes AB,

.AC, AD, AE, qui partent du Point A, & qui

tombent fur la Circonference convexe du chclq :
BCD:, la pluspetite de toutes et la Ligne AB5 qui

éuant prolongée pafle par le Centre” K. Pour Ec
prouver , ‘

Monez
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Menez duCentre K les Lignes droitesKC, KDy
KE. Celapofé: : ‘ _ ‘
* AuTriapgle AKCle Coté AK eft moindre que
Ies deux CotezKC , AC, parlazo. du 1. Donc
fi de ces deux Touts indganx on Ote des parties éga-

les, dfcavoir KB & KC: lerefte AB fera plus pe-"

tit quele refie AC. On prouvera de méme, quela
Ligne AB eft plus petite que AD, ou AE. Et par
tin: elle eft la plus petite de toures.

Je dis en quatriéme
lieu, qu'entre les Lignes
AC, AD, AE, cellequi-
approchede plus prés de
laLigue AB,eft plus petite
qu'une autre plus éloi-
gnée. Pour le prouver,
~ LesLignes AC, KC,
font menées des extremi-
tezdelaLigne AK , qui
eft undes Co:ez duTrian-
gle AKD, & fe rencon-
trent dans ce Triangle, 1
Donc (parlaz1. du 1.}
les Lignes'AC, KC, font plus perites que les Li-

-gnes AD-, KD. Si donc de ces deux Touts inégaux

on Ote les parties égales KC, KD: lerefte AC fe-
xa plus petit quelerefte AD. On prouvera de mé-
me, que AD eft plus petite que AE. Erainfi de tou-
tes ces Lignes', celle qui eft la plusproche de la Li-
ne ABeft plus petite qu'uneautre plus éloignée.

Je disenfin qu’on ne fgauroit mener du Point A
de part & d'aurredelaLigne AD plusde deux Li-

%ncsdroitcs égales entr’clies ; ou bien qu'on n'en

sauroit mener une troifiéme dgale aux deux autres.
Pour le prouver,

Menez du Centre K la Ligne KL, qui faffe avec

KAl Angle AKL égalaI'Angle AKC; & du Poine

Les

o
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Les deux Triangles AKL , AKC, ont les deux
Cbtez AK, KL , égaux aux deux Cbtez AK. , KC',
chacun au fien ; & 1'Angle AKL , compris des
deux Corez du premier Triangle, eft égalil’An-
gle AKC compris des deux autres Cotez, par la
conftruction. Donc Ia Baze AL eft dgale 4 la Baze
AC, parlag.du1. Ainfi voilaidenx Lignes droites
€gales menées du Point A de pare & d"autre dela
Ligne AB. Mais qu’on ne puifie pas en meneg-une
troifiéme égale aux deux anrres , cela eft évident,
par ce quiadéja éed prouvé. Car cette Ligne ou ap-
prochera plus'prds dela Ligne AB, ¥ ainfi elle fera
Plus petite: ou etle en fera plus €loignde , & ainfi
elle fera plus grande ; Qui eft tout ce qu'il falloit

démontrer.

PROPOSITION IX,

THEOREME VIIL -
85 ayant pris un Point dans un Cercle,
Pon peus mener de ce Point & la Cire
. conference du Cercle plus de dewx Li-

. gnes drostes égales enty’elles, ce Point=
la ef le Centre du Cercle,

JE {uppofeque dansle Cer-

cle BCD Ton ait pris le \:
Point A5 & qu'ayant mené ‘
dece Pointd la Circonferen- ‘ c.
<elestrois Lignes droites AB,

AC, AD, ces trois Lignes
{c trouvens égales.Cela éant,
jedisquele Point A eft le Centre de cc Cercle.-
. Carficelan’éroit, il senfuiveoitqued'un Pomi;
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prisdans un Cercle, lequel Point ne feroit pas le
Centre, on pourroit mener 3 la Circonference plus .
.de deuy Lignes droires égales entr’elles ; cequi-eft ™
. im;oﬂibic parla 7. Prop. Par confequent le Poine -
_A eft le Centre de ce Cercle; -€e qu'il falloicdé-
montrer. -

PROPOSITION X.-
THEOREME IX. =

Sidensx Cercles [z coupens Pun Pautrely ils
ne f¢ couperont pas en plus de denx
- Posnts, o C

X
E fuppole que lesdeux
] Cercles ABDGE &~
Tun Vaurre. Cela érant,
je dis qu'ils ne fe coupent
pas en plus de deux

Points. Pour le prouver,
_‘Suppofons , sil et R ]
poflible , qu'ils fe coupent I'un l'autre aux” trois

Points A, B, D. Celapofé: - DR
Trouvez ( par la premiere Propofition) le Cen-
tre du Cercle ABDGE, & quele Centre foit H 5
puis de ce Centremenez a ces trois Points A, B,
Da,_’lcs Lignes droites HA, HB, HD. Ccla
¢ . -
Puifque le Point H eft le Centre du Ceicle
ABDGE, les Lignes HA, HB, HD, qui par-
tent de ce Centre, & {e vont terminer a (2 Circonfe-
zence, font ¢gales entr'elles. Er puifque ces trois
-mémes Lignes partent aufli d'un Point pris daéns llc
- ercle
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Cetcle ABCDEF, - & qu’elles vont fe terminer 4 fa
Circonference ; le Point H. eft aufli le Centredy
Cétcle ABCDEF. Etainfiil s’enf{uivroit que deux
Cercles quife coupent 'un I'autre, auroient un mé--
me Centre ; c2 qui eft impoflible, parla 5. Prop.
11 eft donc impofiible que deux Cercles qui fe cou-
pent'un Paueres {e puiflent couperen plus de deux
Points ; C:’tiu’il oit démontrer, - .

PROPOSITION XI
THEOREME X

Siun Cercle én touche u;’:féﬁtr)e'm dedans,

~ da:Ligne droite 'r};lem(c par leurs Centres

" e’;antp_rolqrige’e, pafféra par le Point de

g o L,
. deur attouchement.

ADErtoucheleCercle A

‘ " E fuépofc qﬁe le ercle

_ABC en dedans an 7
PointA. Celaéuant, je -
- dis gue fi on méne par B

lcu{ Centres une Ligne
droite, cette Ligue étant
prolongée, paflera par le
Point de leur arcouche-
ment 5 ol cequi eft la'méme chofe, que fi on
méne du Poine F, Cencre dy Cercle ABC., au Point
A, gm *ft le Point deleur attouchement, la Li-
gne drotte FA: le Centre du Cercle ADE feren-
contreradans cette Lione.,

- Car ficela ’étoit , e Centre du Cercle ADE fe-
roit en quelque Point horsde la Li;l;)nc FA. Quil

foit donc ay Pojnt G » s'ileft poflible. Ence casd
G :

Tome I,
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fi I'on méne parlePoint F, & parle Point G, la
Ligne droite FGDB, ellecouperafa Citconference
des deux Cerclesaillears qu'au Point de leur attou-
chement. Puis menantdu Point G au PointAla
Ligne droite GA ;cette Ligncavec les deax autres
FG, FA, compofera le
Triangle FGA, dontles . -
deux Cotez¥G, GA, fe- .
ront plus grands que le
troiﬁgrne TA, parfa-20.
du 1. Ils {eront donc aufly
plus grands que fon égale
FB. Si donc de cés'deux””
Touts inégaux on 6te la
pacticcommune ¥G > lotefle GA fera plys grand
quele refte GB. Maispuifquele Point G eft le Cen-
tre du Cercle ADE), 1aLigne GD eft égale 3" GA.
Erainfils Ligne GD (raaufli plus grande qus la
Ligne GB, c'eft & dire I partie que le Toirt ; ce.qui
eft impoffible. - 1l eft doncimpoffible que I¢ Cen-
tre du Cercle ADE foir hors delaLigne FA; Ce
qu'il falloit démontrer. '

,é:e xS ’és):h . .
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"PROPOSITION XIEK.
THEOREME X1

Sideux Cercles fe touchent Dun Vantre par,
dehors o la Ligne droite menéed un. Cen=
tre 4 Dautre paffera par. le Paing. d@lqur:
atteuchement.

E fuppofe que les Cer- A D
cles ABC, DBE, fe
touchent I'un l-aucre
par dehors au Point B , & S
que du Centre de 'un au
Centre de I'autre on ait )
mené JaLigne droite FG. Cela drant, je dis que
cette Li§nc Yaﬁ'c le Point de leur artouchement.
Car fi cela n'éroit, elle pafleroit par ailleurs.
Pofonsdonc, 'ileftpoflible , qureile pafle par les
Yoinrs C & E, & qu'ainfilaLigne FCEG foir une
Lignedroite. Cela ¢rant, lesdeux Lignes BF, BG
ne concousront pasdire¢tement , & ainfi feront un
Angle au Point B, & avec latroifiéme FCEG fe-
ronc:un Triangle, dont lesdeux CotezBE, BG,
feront enfemble plys grands que le troifiéme
FCEG, parlazo.du 1. Maisles Lignes FC, GE»
font égales & BF, BG, par la definition du Cer-
cle. Donc ces mémes Lignes FC, GE, {eroient
auffi plus grandes que la Ligne entiere FCEG, ceft
i dice la partie quele Tout ; cequieftimpoffible.
eft donc impoffible que 1a Ligne qui eft menée pac
es Centres F & G, pafle par un autre Poincque B s
Cequ'il falloit démontrer. '

G 2 P RO
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PROPOSITION XIIJ,
T"H.E\O REME XIL

Si un Cercle en touche un autre , foir en de-
- dansy [oit en debors, il ne le touchera
- pas aplus d'un Point. '

g fuprofe premierement
que le Cercle ADC tou-
 chele Cercle ABC ende-
dans. Cela étant, je dis
ju'il ne le touche pas i plus

*un Point.
Car ficela éroir, pofons,
"s'il eft poffible, qu’ille tou-
cheauxdeux Points A, & C.
Sicelacft: puilque (parlas.
Prop.) deux Cercles, dont
. Punrouchel'autre en dedans,, n'ont pas unméme
Centre, les deux Cercles ABC, ADC, auront
chacun leur Centre particulier , par exemple E & F.
Etpuifque ( dpar la11.Prop.) laLigne menée par
les Centres de deux Cercles, dont l'un touche
'autre en dedans, deant prolongée, pafle par le
Pointde leur actonchement, il s’enfuivra que [a
Ligne EF étant prolongde de part & d’autre , pafle-
rapar les Points A & C. Enfuite dequoy , puifque
le Point E eftlc Centredu Cercle ABC, Ia Ligne
EA, & laLigne EC, font égales, MaislaLigne FA
<ft plus grande que EA, qui n'elt que {a partic. |
Donc elle eft aufli plus grande quelaLigne EC, |
& a plus forte raifon que Ia Ligne FC. Drailleurs,
Ful.quc le Point F cft le Centre du Cercle ADC,
2LigneFA, & laLigne FC, fcne aufli dgales. Si
. ) . bien
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bien queles deux Lignes FA, FC, font enfemble
. dgales, &inégales; cequi eft impoffible. I eft
donc impoffible qu'un Cercle qui en touche un au-
treendedans , letouche d plus d'un Poin.

Je Gappofe en {econd lieu que le Cercle GHI tou-

chele Cercle ABC par dehors.  Cela éant, je dis
qu'il ne le fgauroit toucher 4 plus d'un Point.
_ Car par exemple, s'il le pouvait toucher aux
deux Points G & I : puifque ces deux Foints &-
roient dans la Circonference de cesdeux Cercles ;
cn menant du Point G au Point 1la Ligne droite
- GI, elle devroit (par la 2. Prop.) tomber dans
'un & dans!'autre de ces deux Cercles ; ce qui eft
impoffible, puifque 1'un eft fuppofé hors de I'au-
tre. 1left donc impoflible quele Cercle GHI ton-
che le Cercle ABC a plus d'un Point ; Qui eft tout
cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XIV.
 THEOREME XIIL

Dansun Cercle, les Lignes droites égales
Jont également difantes du Centre; Et
celles qus (ont également diftantes du Cen=
tre fons égales entrelles, '

E fuppofc que dans le Cercle
ABCD les jeux Lignes droites
AD, BC, f{ontdgales entr'el-
les. Cela éeant, je ‘dis que ces
deux Lignes font dgalement dif-
tantes du Centre E. C'eft 3 dire,
“que fi du Centre E Ton abaiffe fur
¢es Lignes les Perpendiculaires EF , EG, par la

. G 3 I2. du

-
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12. du 1. ces Perpendiculaires font dgales entr’el-
les. Poutle prouver, )
Mencz les deux Lignes droites EA, EB. Cela
ofé : :
P Puifque lesLignes EF , EG, partent du Centre
£, & quelles rombent perpendiculairement fur
AD & fur BC, 1l s'enfuit qu'elles les coupent en
deux également , parla 3. Prop. & partant AF cft
Ia mortié de AD, & BGlamoi- B
tié¢ de BC : d’ou il fuit que lesdeux
ignes AF , & BG, font égales, l
;:rgl;e 7. Ax. du 1. D'aill%ﬂrs,
puifque le Triangle AFE eft Rect-
: angle, les deux Quarrez de AF
& de FE font égauran Quarré de b c
AE, ou de fon égale EB, par la 47. du 1. Mais
puifque le Triangle EGB eft aufli Rectangle, les
deux Quarrez de BG & de EG font auffi égaux au
Quarr¢ de EB. Etpartant lesdeux Quarrez de AF
& de FE font égaux aux deux Quarrez de BG & de
EG. Si donc fs
Quarrez de AF & de BG, quifont éganx, puif-
que les deux Lignes dont ils font les Quarrez font
égales , des reftes, 4 fgavoir le Quarré de EF & le
Quarrd de EG, feront égaux entr’eux. D’ou il fuit
due les deux Lignes EF, EG, font égales entr’el-
les, parla 3. Remarquedela 46.du 1. :
Je fuppofe en fecond lieu, que dans le méme
Cercle ABCD les deux Lignes droites AD, BC,
font également diftantes du Centre E 5 c'eft 4 dire
Gue les Perpendiculaires EF, EG, qu'on a abai(
fées du Centre E fur ces deux Lignes, font égales.
Cela érant, je dis que cesdeux Lignes AD, BC,
fout égalesentt’clies. Pour le prouver,
?;kucz les deux Lignes droitesEA, EB. Cela
pofé:
Puifquele Triangle AEF oft Re@angle , lesdeux
Quasrezde EF & de FA font égaux au Quarré de
. . . ) EA ’

ces deux Touts gaux ondteles
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EA, oudefonégale EB. Maisles deux Quarrez
de EG & de GB font auffi égaux au Quarrd de EB.
Donc les deux Quarrez de EF & de FA font égaux
aux deux Quarrez de EG & deGB. Si donc de
- ces deux Touts égaux on bte les Quarrez de EF &
de EG,- quifont égaux , puifue les deux Lignes
dont ils font les Quartez font fuppol€es égales, les
reftes, 4 favoir. le Quarré de FA & le Quarré de
GB, ferontgaux entr’eux. D'ot il fuit que les.
deuxLignesFA , GB, font ¢gales entr’clles, par
fa 3. Remarque de la 46. du 1. Mais (par la 3..
Prop. } les Lignes AD & BC font doublesde FA &
de GB. Donc ces deux Lignes AD & BC font éga-
les entr’elles sQui efk tour ce qui'sl falloit démontrer.

PROPOSITION XV.:
THEOREME XI1V.

Si onméne plufieurs Lignes drostes dans un
Cercley la plus grande de toutes eff Ie
Diametre, &~ celle qui approche le plus
présduCentreeft plus gidnde 'que celle qus.

- entft plus éloignee.

JE fuppofe que dans le Cerele ; i,
J ABCD ol:.la'it mené pluficurs TAK
Lignes droites, comme AD, ﬂ'
BC, FE; que AD foit le Dia- G

metre, & que FE foir plus Prt’s

du Centre G que w'eftla Ligne: N‘
BC. Celaérant, je dis premie-

rement que AD eft [a plus gran- EoLC
de toutes. Pourle prouver,
G4 Abaiffez

N
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* "Abiifléz du Centre G fur FE & fur BC. les Per-
pendiculaires GH, GI. Celapofé: :

Puifque BC eft fuppofie plus €éloignée du Cen-
tre G que n'eft pasFE , laLigne Gleft plus géan-
de que GH), par la 6. Definition. Retranchez.
donc de G fa partie GM, égale 4 GH., & menez paz
le Point M la Ligne droitc KML 5 perpendiculaire
3 GI. Enfinrirezes Ligties droitessGK, GB,GL »
GC. Celapofé: = - L

Au Triangle KGL, les deux FAKp
Cbtez KG, GL, font plus grands
que le troifiéme KL, parla 20.
du1. OrKG & GL fontégauxa
GA & i GD,. ou au Diametre -
AD. Doncle Diametre AD eft
plus grand que I3 Ligne KL. -
Mais, parla Prop. precedentc,
KL eft égalcd FE, puifquelle eft autant ¢laignée
du Centre G que laLigne FE. Partant le Diamecre
ADeftplus grand que la Ligne FE. On prouvera
de méme, que AD eft plus %rand que BCiErainfi le
Diametredu Cercle eft Ia plus grande de toutes les
Lignes qu'on peat mener dansun Cercle.

%c disenfecond lieu, que la Ligne ¥E, ou.fon
égale KL, qui cftplusprés du Centre G que n'eft
pasBC, eft plusgrande que BC. Pour le prouver ,

Aux deux Triangles KGL, & BGC, les deux
CodtezKG, GL, fontégaux aux deux CotezBG,
GC, chacunaufien. Mais_l’Angle KGL eft plus
%rand que I'Angle BGC, qui n'eft que {3 partic.

onc | parla24.du.) laBaze KL eft plus gran-
de que la Baze BC ; Quieft toutcequ’il fafloit dé-
montrer. ’ ' .




LIVRE TROISIE'ME. 153
PROPOSITION XVI
THEOREME XV.

Sion éléve une Perpmdiculairei Pextremi
tédu Diametre d'un Cercle, elle touche-
rale Cercle {ans le couper. Etdelextres
mité du Diametre on ne pourra pas mener
une Ligne droite qui [oit entrela Perpen=
diculaire ¢ la Circonference. Deplus ,
U Anglemixte,compris de laCirconferen-
ce > du Diametre, eft plus grand que

tout Angle reiligne aign; & PAngle

mixte, cor;zpri; de la Circonfzrence ¢ de
la Perpendiculaire 5 eft plus petit que
tout Angle retiligne aigu.

JE {uppofe qu' 'extremité A du Diametre ACdu
Cercle ABC, on aélevé la perpendiculaire AE,
Cela érant, jedis premicrement que cette Perpen-
diculaire touche le Cercle fans le couper.
Car fi cette Perpendicn-

laire coupoit le Cercle, E|F
comme fait ici la‘Ligne
AB: en menantdu Centre
D au Point ot cettePerpen-
diculaire couperoit le Cer- A
cle, par exemple au Point
B, laLighedroite DB les
Angles .DAB, DBA, fe-

roient égaux , parla §.du rﬂ._Maisl’A;nglc DABcft
. Gts
h)

droit 5.

@~
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droit, par la conftrution. Par confequent I'An-
gle DBA feroit aufi droit; ce quieft-impoffible,
par la 17.du 1. left doncimpoffible qu'une Ligne
droite dlevée perpendiculairement i l'excremité du
Diamerre d'un Cercle, coupe ce Cercle. Er par
- confequent il eft vrai qu'elle Je touche fans le cou-

r; & ainfi qu'elle eft hors le Cercle.

Je dis en fecond lieu,
quedel'extremité Aon ne
peur pas mener une Ligne
droite qui {oit entre Ja Der-
pendiculaire AE & la Cir-
conference AB. -

Car fi Pon prérendoit

‘qu'on en piit mencrune,
par exemple AF: comme i
ectieLigne ne feroit pas perpendiculaire au Dia-
smetpe AC, ce Diametre ne lui feroit pas non plus
pecpendiculaire. Doncentirant du Centre D une
Ligne ndiculgired AF, certe Ligne tomberz
en quelque Point deJa Ligne AF , par exemple au
Point G 5 8 ce Point feradifferent du Point A, &
par corfequenthorsle Cercle. Dol il s'enfuivra

ue la Ligne DG, qui pafleraau deld dela Circon-

crence , {era plus grande que DA. Si bicn que

dans le Triangle DAG, I'Angle DAG, qui eft
Hoiienu du Cotd DG, fora plus %rand que I'Angle
DGA, quichfolitenu duCoté DA, qui eft plus
petit.  Orl'Angle DGA eftdroir, parla conftru-
¢&tion. Donc I'Angle DAG fera plus grand qu'un
droit, Et ainfi deux Angles d'un Triangle vau-
droicnt plus de denx droits ; ce qui eft impoffible,
parlaiy.dui. 1l-ft donc impoflible de pouvoic
smencrdu Point A une Ligne droite qui {e trouve
entee la Perpendiculaire AE & la Circonference AB,
Je dis en troifiéme lieu, .que 'Angle BAD,
compris de la Circonference AB & du Diametre
AD , <ft plus grand que tout Angle re@iligne aigkl-
.- - ap

L 4
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Car fi on ménedu Point A une Ligne droite, &
qu'on I'approche le plus prés qu'il eft poflible de la
Perpendiculaige AE , afin de fairqpar ¢e moyen le
plus grand Angle rectiligne au“gu qu'iteft poflible:
il s’enfuivra, parcequi vient d étre prouve, que
cette Ligae tombera dans le Cercle, & partant
qu‘ellcf?r‘; avec le Diametre AC un Angle plus pe-
tit que I Augle mixte BAD ; lequel par confequens
eft plus grand que tout Angle redtiligne aigu,
Jedisenfin,” quel'Angle de contingence BAE,
comprisde la Circonference du Cercle & de la Per-
pendiculaire AE , eft plus petit que rous Aq&lc IeG-

tiligneaigu, y

Car lﬁ oh mc’lr:: duPoint A u_nelli fie f‘}ﬁitﬁ , 1&
qu'on I'approche le plus prés qu'il ¢t poffible de Ia,
Perpcndig.?laire AE? aﬁﬁ de 2&:: a_r}‘z; moyen le
plus [Pttit Angle re&iligneaign qu'il eft poflible: il
s'en{uivra deméme, par cequia drédéja prouvé,
que certe Ligne tomberadans Je Cercle s & partang.
qu'elle fera avecla Ligne AE un Angle plus grand

auc l’Ane%llc de contingence BAE ; lequel par con-’

quent

[ t plus petit que tour Angle re@iligne al-
gus de{ |

tout ce qu'il falloic démontrer.

e
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PROPOSITION XVII
 PROBLEME IL

D’un Point donné hors &'un Cercle, mener
. une Ligne droite qus tonche le Cercle.

rE fappofe qu'on donne le
Point- A , 101‘5 le. Cercle .

- 'BC; & je propofede me-
ner du Point A une Ligne droi-
te qui touche le Ceicle BC.
Pour le faire,, .

' Du Point A au €entre D
meiez [a Lignedroite AD 5 & .
du Centre D, & de Vintervalle DA , déerivez le Cer=
cle AEF. Puis duPoint B, otlaLigne droite AD
cditpe le Cercle BC, dlevezla Li%ne droite BE per-
Eendicul'e\irc 42 AD. Deméme, duPointE, oula

igne BE coupe le Cercle AEF,, au Centre D, me-
nez la Ligne droite ED. Enfin du Point A au Point
C, oulaLigne DE coupe la Circonference du Cer-
cle BC, menez la Lighe droite AC. Cela étant, je
dis que-la Ligne Acs, qui part du Pointdonné A ,
touche le Cercle BC. Pour {e prouver,

Les Triangles ADC, EDB, ont les deux Cotez
'AD, DC, égaux aux deux CotezED, DB, cha-
cun au fien ; & I'Angle D, comprisde ces Cotez,
€gaux, eft commun. Donc (parla 4.duz.) la
Baze eft ¢galeala Baze, & I'Angle ACD cft égal
4 I'Angle EBD. Orl'Angle EBD eft droit, Sﬂt la
conftrudtion. Donc ['Angle ACD eft auffi droir.
_Etpattane (par fa Propofition précedente) laLi-
- gue AC,, quictt élevée perpendiculairement 4 l'ex-

- - tremitd




LIVRE TROISIE'ME. 157

tremité du Diametre DC, touche le Cercle BC;

"Ce qu'il falloit faire , & démontrer.
PROPOSITION XVIII

' THEOREME XVI

i une Ligne droite touche un Cercle, ¢
que du Centre a Dattouchement on méne

- une autre Ligne droite, cetre Ligne (e~
ra perpendiculaire « la Touchante,

E fuppofe que la Ligne droite €.
AB touche le Cercle EDC au
y PoimtE, & quedu Centre F
. ©on méne an Point de]’attouche- F

ment E la Ligne droite FE. Cela .
éuant, je dliasx quelaLigne FE eft D,
perpendiculaire 4 la Touchante

AB. A EGB

Car fi FE n'étoit pas perpendiculaired AB, on .
pourroit (parfarz.dur.) du Poinc F abaiffer fur
AB une Perpendiculaire , comme FG ; laquelle
allant rencontrer la L gne'AB en un autre Pointque.
celui de 'actouchement, paffera au deld dela Cir-
conference du Cercle, & par confequent fera plus
grande que ¥D, qui eft Eome’c a cette Circonfe-
rence, ou que fon dgale FE. Si bien que dansle
Triangle FEG, I'Angle FEG, gnieft {odtenu du
Coté FG, fera plus grand qué?;tn le FGE, qui
eft folitenu du Cére FE » qui eft plus petit. Or
}"Angﬂe FGE eft droit, par cette éuﬁé conftruc-

-tion.. Donc I'Angle FEG fera plus grand qu'un
droir. Ex ainfi deux Angles d’un Triangle vau-
droient plusde deux droits ; ce qui eft impoffible,,

G 7 X pax
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arla 17. du1. Il eft donc impe{lible que la{jxgnc
E ne foit pas perpendiculaired AB; Cequ il fal-

loir démontrer.

PROPOSITION XIX,
THEOREME XVIL

Si une Ligne droite touche un Cercle, ¢
gue dn Point de I'atrouchement on éléve
une Perpendiculaire elle pallera par le
Centre.

E fuppofe ?uc Ia Ligne droite
J ABrouche le Cercle CDE, au
Toint E; & que de ce Point on €lé-
vela Ligne droite EC perpendicu-
laire # AB. Celaéuant, jedis que
-.ceree Ligne paffe par le Centre ; ou
ce qui eft la méme chofe, quele
Centredu Cercle { rencontre dans
RLigneEC. - T .
¥>Car fi cela n*éroit, le Centre dece Cercle feroit
en gqgl_qug Point hors de cette Ligne , par exemple,
au PointF.” Tirdnt doncde ce Polnt 4 celui de l'at-
touchement, 14 igne droirs FE: certeLigne , pat
la Propofition fr‘cccdcntc,' fera crpeniéculéirci
AB. Etpartant j’ 1is I’ An-

"Angle AEF fera droir. MaisI’An-

gle AEC eft déja droir, par fuppofition. Ainfi

¥ Angle AEF feroit e’gql al Angle AEC, ceftddi-
re le Tout 4 (a parti®; ce quieftimpofble. 1 ¢ft
donc impoflible que le Centre du Cerele CDE foir

~hors'dela Lighe EC, laquelle par confequent paffe
pacle Cenue; Cs quil Gloi démonret.

P R Q-
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PROPOSITION XX

THEOREME XVIIL

AuCercle, I’Anglé du Centre eft double de
" U Anglede la Circonference, quand ils
s'appuyens tous-deux fur un méme Arc,
i qu'ils ont une mémie portionde Circon=
ferencepour Baze.

~ JE fuppofe que dans le Cercle ABC, 1’ Angle BDC,
quieftauCentre D, & I'Angle BAC, qui cft
_.._alaCirconferen- A
H-© % ~ce, s’appuyent
¥ tous- dc{:}; yfur
"~ un méme Arc,
&ont la méme
portionde Cir-
conference pour g v
Baze, a{cavoir T
BC. Celaérant; je dis que Angle BNC cft dous
ble deI’Angle BAC. Pour le prouver, ’
Menez par les Points A & D la Ligne droite ADE.
. Clapofd: o
L Au Triangle ADB les deux Cbtez DA, DB , font
! dgaux, par fa definition du Cercle. Donc { parla -
i du1.) les deux Angles DAB & DBA font égaux
entr'eux. Or l’Ang%c exterieur BDE cft dgaliaux
deux Angles DAB & DBA , par la32.du1. Donc
I'Angle BDE eft double de I'Angle BAD. De mé-
me , au Triangle ADC lesdenx Cot¢z DA, DC,
font égaux ; par confequent les deux Angles DAG
& DCA font auffi égaux. Orl*Angle EDCeft 3(,‘; ‘5
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égal aux deux _
-Angles DAC & 4
DCA ; donc il A o
eft double de R
I'Angle DACSi “ E
donc a-I'Angle <
BDE on ajo?l’tc B c B c g
I'Angle EDC,& € i
4 I'Angle BAD on ajolite ' Angle DAC ; I'Angle
BDC fera double de I'Angle BAC, pagile 19. Ax.
du1. Cequil falloitdémontrer.

- Que fi le Point A avoit €té pris comme danscette
feconde Figure , on auroit prouvd de mi¢me, que
I'Angle BDE eft double del'Angle BAD, & que
I'Angle CDE eft double de I'An %e CAD. Enfuite
de quoi , Stant I'Angle CADde I'Angle BAD, &
P'Angle CDE de I'Angle BDE ; I'Angle reftant
BDC féra double de I’Angle reftant BAC, parle
20. Ax.du1. Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXL.
"THEOREME XIX

Au Cercley les Angles qui font dans un
- méme Segmerit 5 ou qui s appuyent [ur wi
méme Arcy fontégaux emtr'enx.

ans

Kercle
ABCD les
deux Angles .
DAC,DEC,
foientdansle
méme S(’g.

E fuppofe
T
le
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ment DABC, ou, { ce qui eft la méme chofe) qu'ils
s'appuyent rous-deux fur le méme Arc DGC. Cela
éuant , jé dis que ces deux Angles DAC, DBC,
font égaus entr’eux. Pour le prouver i

Comme tout Segment de Cercleeft plus ou moins
grand qu'un demi - Cercle ; fuppofans premiere-
ment que le Segment DABC f{oit plus grand que -
le Demt-cercle. Cela.fuppof€ , menezdu Centre
Eaux extremitez D & C de la Baze du Segment, les
Lignesdroites ED , EC. Celapof¢:

L’Angle DEC, quicftau Centre, cftdouble de
I'Angle DAC, qui eft & la Circonference, parla
Prop. precedente ; & par la méme raifonil eft anfli
double de I'Angle DBC. Et partant lesdeux An-
gles DAC & DBC, qui {ont chacun moitié d’ua
méme Angle, font égaux entr’eux. : .

Suppofons ea fecond lien , que le Segment DABC
foit plus. petit que le demi-Cercle, Cela fuppofé,
du Point A au PointB menez laLigne droite AB.
Celapofé : :

- Puifque le Segment DABC eft plus petit que le
demi-Cercle, il s'enfuit que le Segment DGC eft
plus %rand que le demi-Cercle, & a plus forre rai-
fon Te Segment AGB. D'odl il fuit queles Angles
-ADB, ACB, qui fontdans le Segment AGB, {ont
- €gaux entr’eux, par ce qui vient d'¢re prouvé,

D'ailleurs, les Angles AFD, BFC, {ont auffi
égaux entr'eux, par la 15. du1. Par confequent
les deux Triangles AFD, BFC, ont deux Angles
¢gaux 4 deux Angles, chacunau fien. Et partant
letroiiéme DAY, ou DAC, eft’ égalan rroifiéme
FBC,ouDBC, parle2.Corollairedelaj2.dui.
Ce qu'il falloit démongrer. :

P RO~
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PROPOSITION XXII
THEOREME XX

Les Figures de quarre Cotez. inferites an
Cercley ont les Angles oppofez égans s
denx droits, '

E fuppofe que la Figure B
ABCD foit infcritedansle
Cerle ABCD. Cela étant,
jedis que les Anglesoppofez,

dgaux 4 deux droits. Pour le
prouver, D
- Menez les deux Lignesdroi-

tes AC& BD. Cela pofé:

L’Angle BAC & I' Augle BDC s'appuyent {urle
méme Arc BC ; doncils lont égaux , paria Propo-
fition precedente. L'Angle CAD & | Angle CBD
sappuyent aufli {ur un méme Arc , 4{cavoir DC ;
doncils foncanfli égaux. Partant les deux Angles
BAC & CAD, qui font!'Angle toral BAD, font’
dgauxaux deux Angles DBC & BDC. Mais ces
deux-ci pris avec le troifiéme BCD, valent deux
droits, par la 32 du 1. Doncl’Angle BAD, pris

- avecleméme Angle BCD, valentauflideux droits.
-Onprouvera , parlaméme raifon, que les deux

Angles ABC & ADC font dgaux 4 deux droits; Qui
eft ce qu'il falloit démantrer.

P RO
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PROPOSITION XXIIL,

THEOREME XX

 Sidens faftiom de Cercles font [emblablex
@ inégales, lenrs Bazes ne feront pas
egales.

E fupPofc que lesdeux
portions de  Cercles
*" ABC,FGH, foient
fen‘\blables & indgales. |/ /
Cela étant, je dis que
leurs Bazes )AC, F(}-I,, A CF H
ne font pas dgales.

Car fi ces Bazes droient dgales: en tranfportant
par penfée le Segment on portion de Cercle FGH
furle Segment ABC , onpourroit faire convenir la
Baze FHavec la Baze AC. ‘Etd'autant que le Seg=
ment FGH eft fuppof¢ inégal au Segment ABC,
I"Arc FGH ne-conviendroit pas avec I Arc ABC.!
C'eft pourquoi ' Arc FGH tomberoit en quelqu’au-
treendroit, comme par exemple i I'endroit ADC.
Tirant donc la Ligne droite ADB, qui coupe ces
Arcsaux Points D & B, & menant les Lignes droi-
tesCB, CD ;ils’enfuivra que puifque les Segmens
ADC, ABC, font fuppofez (emblables , les Angles. -
ADC, ABC, qui font daus ces Segmens , feront
¢gaux entr’eux , par la definition des Segmens fem-
blables. EtainfiI'Angle ADC, qui eft exterieur au
refpedt du Trianzle DBC , fcroit égal i fon oppofé
interieur DBC; ce qui eft impoffible,par la 16.du 1.
Donc fi deux portions de Cercles font femblables &
inéﬁales » leurs Bazes ne feront pas égales; Ce
q'il falloit démontrer.

P RO-
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PROPOSITION XXIV,
THEOREME XXIL

Sidenx Segmens ., ondenx portions de Cer-

. cfesy [emblables, ont pour Bazes des

Lignes droites égales 5 ils feront égaux
entr'enx,

E fuppole que les B E
deux Segmens ABC,
DEF, {oient fem- *,

blables, & que [eurs

Bazes AC, DF, foient A D o4

égales, Cela éuant, je .
15 que ces deux Segiens font égaux entr’eux.

Car §’ils éroicegnégaux, il s'enfuivroir que
deux Segmens femblables & inégaux auroient des
Bazes égales; ce qui eft impoflible, par la Prop.
precedente.  Donc ces deux Segmens font €gaux ;
Ce qu'il falloit démoncrer, .

OIXTHO N

&
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PROPOSITION XXr.
PROBLEME IIL

Une portion de Cercle étant donnée, dé-
crire le Cercle duguel elle ef-portion.

E fappofc que la pordon de ~ .. -, ©
Cercle ABC foitdonnée, &
je propofe de décrire le Cer- -

cle entier duquel elle eft por-- |
tion ; c'eft 3 3irc que je propo-
- fede trouver le Centre du Cercle, g
duquel la portion ABCeftdon- A C-
née. Pourlefaire, o : :

Prenez 4 difcretion dans la Cisconference ABC
trois Points, par exemple A, B,-C. Menez les
deux Lignes droites AB, BC. Coupez chacune de
¢es Lignes en deux ¢galement aux PointsD & E.
De chacun de ces Points élevez une Perpendiculaire,
{gavoir DF, EF. Cela ¢rant, jedisque ces deux
Perpendiculaires fe rencontreront ; & que le Point
de leur rencontre, & fcavoir F, eft le Centre du
Cercle dont ABC eft une portion. Pour le prouver,

Du Point D au Point E menez la Ligne droite
DE. Celapofé: )

Puifque le§ Angles BDF & BEF font droits, par
laconftru&ion, %es Angles EDF & DEF , quin’en
font que les parties,, font moindres que deux droits.
Et paraant les deux Lignes DF, EF,' {& doivent
rencontrer , par la Remarque dela28.du1. En-
fuite dequoi, ils'enfiit, parla 1. Remarque de ia
premiere Prop. de ce Livre, que le Point Feftle
Centzecherché ; Cequ'il falloit démontrer.

? R O-
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- PROPOSITION XXFV1I.
THEOREME XXIIL ’

Aux Cercles égaux o les Angles égaux
sappuyent fur Circonferences cgales 3
[foit quils foicur conflituez. au Cemsre,
on 4 la Circonference,

" YE fuppofequeles B 2
ot
DEF, foient égaux,
& que les Angles
?GC, DﬁI;IF » qui
ont conflituezan AN ——OCD
Centre ,oules An- A e -
gles ABC, DEF, qui font conftituez  la Circon-
ference, {oient aufh égaux entr'eux. Celaérant,
jedisqueles Arcs AIC , DKF , fur lefquels ces An-
gles s'appuyent , font égaix entr’eux. Pour le
prouver , :
- Menez les Lignes droires AC , DF. Cela pof¢:
Puifque les Cercles ABC, DEF . font fuppofez
dgaux. , il senfuic que les Corez AG, GC, du
Triangle AGC,, fontégaux aux deux Cotez DH ,
HF , du Triangle DHF. "Deplus, I'Angle AGC
eft.fuppof¢ ¢gal i I'Angle DHF. Partantla Baze
7 AC cft égale 3 la Baze DF, parlagq.dur. Ainfi
nous avons. deux Segmens de Cercles ABC, DEF,
Yui font femblables . puis qu'ils font fuppofez capa-
blesd Angles égaux ; & qui d'ailleurs ont pour Ba-
zes des Ligpes droites égales, fcavoir AC , DF.
Et partant ces denx Segmens font égaux, parla
24 Prop. D'oui il fuit, que fi on les dte des deux
: Cercles
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“Cercles entiers , qui font fuppofez égaux, les Arcs
reftans AIC, DKF, feropt €zaux entr’eux ; Ce
qu'itfalloitdémontrer,

' PROPOSITION XXxVIL
THEOREME XX]IV.
dux‘C’gr;k.r éganx Tes Angle: hqui i.r"ap'-
" pyyem fur Circonferenves égales fons -

cgaux ensr'eux 5 [oit qu'ils foient cona
- Jituez an Centre,, onila Circonference,

JE fuppofe que les Cercles ABC, DEF ’, fOic:“F
J €gaux, &iquelés Arcs AC, DF foient au i
€gavx. Cela érant, je dis premierement que les
Angles AGC,DHE, . qui font conflituez aux Cen-
tres G & H, & quis'appuyent fur ces deux Arcs,
font égavx éntr'euy, '
Car¥’ils n*éroient D . B,
Pas-égaux, il fay.
droit que 'un de ces
Angles  fiir  plus
rand que ['autre,
ofans donc que ce
foicl Angle AGCS; A~ C DY

cela eft, parla 24, duy, on pourra en retrancher une
partie, comme AGI, égale 3 DHF. Enfuite de quat,
par la Prop. precedente, I'Age AT fera égal A 'Arc
"DF.MaisI'Arc AC eft déja fuppofé égal 31" Arc DF.
AinGI'Arc AT& I'Arc AC (e ient égaux entr'eux 5
c'eltadirela Particau Tout ; ce quieft impoffible.
"Il eft done impoffible que l‘Ang(1c AGC foit plus
grand Xuc' I'Angle DHF. On prouverade l{ifmel’,
que I'dugle DHF n'eft pas plus grand que 1 fc‘;’%c’

F

?




168 ELEMENS D’EUCLIDE.

AGC ; & partant ces deux Angles font dgaux ; C&
qu'il falloit démontrer. - - i
_ Je dis en fecond lieu , queles Angles ABC, DEF, | -
ui font laCircon- B E
erence, & quisap-
puyent fur ces me-
mes Arcs , font ,
égaux enitr’eux. :
Car (par la 26,
Prop. ) ces deux. s LAY AT R
Angles ABC , DEF, font moitié des ‘Angles AGC,
DHF, qui viennént d'étre’ prouvez dgaux. Et
partantles deux- Angles ABC; DEF, Igut' égaux
entr’eux, par le 7. Ax. dui. Ce qu'il.ﬁillloitdc'f
montrer. o Lo e

PROPOSITION XXV,
" THEOREME XXV.

Aux Cercles éganx , les Lignesdroites égas
les fousiennent Circonferences égales.

. JE fuppofe que

les " Cercles
ABC , DEF,
foient égaux, &
que les Lignes
AC, DF, aqui
font les Sofiten- . ;5 )
dantes des Ares | 1 K
"AlC & DKF, foient dgales. Celadtant, jedisque -
Tes Arcs AIC'& DKF fonr égaux entr’eux. Pour le
prouver, i

Menez des Centres G & H les Lignes droites GA,
GC; HD, HF. Cela pof¢: :

Les
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Les Coez GA, GC, duTriangle AGC, font
égaux aux Cérez HD, HF, du Triaugle DHF,
ar la definition des Cercles égaux. Deplus, la Baze
AC cft égale dla Baze DF , par fuppofition. Donc
“TAngle AGCcft égal 4 I'Angle DHF, parla 8. du
1. Dou il fuit {par la 26.Prop.} que les Arcs
AIC & DKF, fur lefquels ils s'appuyent, font
égauxentreax ; Ce qu'il falloir démontrer.

PROPOSITION XXIX.
THEOREME XXVI

Aux Cercles égaux 4 les Circonferences éga=
les ont leurs Sourendantes égales.

£ (uppofe que E
les Cercles
ABC, DEF,
foient égaux, &
ue les Circon-
erences ou les D
Arcs AIC , N ¢
DKF , foient -

aufliégales. Celaérant, je dis queles Lignes AC
. &DF, quienfont lesSotirendantes , font égales
entr'elles. Pour le prouver,

Menez des Centres G & H les Lignesdroites GA,
GC; HD, HF. Celapofé: .

Puifque les Cercles ABC, DEF, font fuppofez
€gaux : les deux Cotez GA , GC, du Triangle
AGC, font égaux aux deux Cétez HD, HF , du
Triangle DHF. Drailleurs]’ Angle AGC , compris

 des deux Ctezdn premier Triangle » eft égal 4
" V'Angle DHF , compris des deux Cotez du fecond 5
puifque les Arcs fur lefquels ils s'appuyent font

Tome 1 H | fgaux
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égaux par {uppofition. Et partant la Baze ACeft
dgale dla Baze DF, parla4.du1. Cequ'il falloic
démontrer.

PROPOSITION XXX
' PROBLEME IV.

Couper en dewx également un Arc de
' Cercle donné,

E fuppofe que 'Arcde Cercle B

] ABC, foitdonné ; & je pro-
*" pofe de le couper en deux \
parties-égalcs. Pourlefaire, -

Pu Point A au Point C menez

laLigne droite AC ; coupez cet- A D . C
te Ligneen deux dgalementan Point D 5 élevez au
Point D la Perpendiculaire DB , qui rencontre I'Arc
an Point B. Cela ¢tant, je dis que cét Arc eft coupé
en deux également ; ceft 2 jirc quel’Arc ABeft
égala I’Arc BC. Pour leprouver,

Menez les Ligues drojtes AB, BC. Celapofé:

Le COté AD, du Trjangle ABD, cft égal au
CoéDC, du Triaﬁglc CDB, par la conftruction.
Le Coté BD eft commun 4 ces deux Ttiangles.
Deplus, 1 Angle ADB eft égal d1’Angle CDB, par
la conftruction. Donc la Baze AB eft égale 4 la Baze
BC, parla4.du 1. Etparconfequent les Arcs AB,
BC, que ces deux Bazes olitiennent , font égaux
entr'eux, parla28.Prop. Cequ'il falloitfaire, &
démontrer.

T o “P'R O-
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PROPOSITION XXXI,
THEOREME XXVIL

Au Cercle, U'Angle qui eft an demi-Cer-
cleeftdroits celus qus eff an plus grand
Segment eff plus petit qw'un droit; ©*
celui qus eft au plus petit Segment eft
plus grand qu'un droir. Deplus, I An- .
gle du plus “grand Segment eff plus
grand qw'un dreits ¢ I Angle du plws
petit Segment eft plus petit qu'un drost.

E fuppofe qu'an Cercle
ABC, D foit le Centre,
& ADC le Diametre , &
?u'ayan: pris dans la Circon-
erence le Point B 4 difcretion,
on ait mené de ce Point aux
cxtremitez du Diametre les
deux Lignes droites BA , BC,
qui font I" Angle au demi-Cercle ABC, Celadrant,
jc dis premierement que I’Angle ABC eft droir.
Pour le prouver ,
Menez du Point D au Point B laLigne droite
DB, & continuez la Ligne ABversE. Celapofé: ¢
Au Triangle ABD, les Cétez DA, DB, font
¢gaux , parJa definition du Cercle. Donc I'Angle .
Al}D eft égal 2 I'Angle BAD, parla s.dut, %c
méme, au Triangle DBC, les CotezDB, DC,
ctax;;c’faux >I'Angle DBC eft égal aI'Angle BCD.
E: ainfi I'Angle total ABC eft égal aux deux An-
: H 2 gles




172  ELEMENS D’EUCLIDE.
gles BAD, BCD. Dailleurs, I'Angle exterieur
EBC cft ¢gal a ces deux mémes Angles BAC, BCD,
par la 32 du . Parcane I'Angle ABC & I'Angle
EBC font égaux entr'cux, Etpar confequent la Li-
gne BC eft perpendiculairc 2 AE , & I'Angle ABC
et droir; Cequ'ii falloitdémontrer.

Jedis en fecond lieu, que’l'An%lq BAC, quicft
au plus grand Scgment CAB,, eft plus petit qu'un
droit. Pour le prouver,

Au Trizngle ABC, les deux &
Angles ABC & BAC {one plus f r

tics que deux droits , par la
Il);. dlcxl 1. Or il vient g'étrc / E\\\
prouvé que I'Angle ABCelt AL )
droit. Donc I'Angle BAC eft v
moindre qu'an droit 5 .Ce
quil falloit encore démon-
- tfer. N

Je disen troificmelieu , que I"’Angle BFC, qui
eft au plus petit Segment CEB, eft plus grand qu'un
droit. Pour le prouver,

La Figure de_quatre Cotez ABFC eftinferiteau -

Cercle ; & ainfi les deux Angles oppofez BAC &
BFC font égaux & deux droits, par la 22.Prop.
Mais il vient d'ére prouvé que I’Angle BAC eft
moindce qu'un droit. Donc I'Angle BFC eft plus
grand qu'un droir; Cequ'il falloit encore démon-
trer. . -
- Je dis en quatriéme licu, que I'Angle du plus
grand Segment, c'eft a direl’Angle mixte CBA ,
qui eft comprisde la Ligne droite BC , & de la Cir-
conference BA, eft plus grand qu'undroit. Pour
Ie prouver, ' : :

" L’Angle mixte CBA eft plusgrandque I’Angle-
rectiligne ABC, qui n'eft que fa partie. Orl'An-
gle ABC eft droit ;" comme on vient de le prowver.
Donc I'Angle mixte CBA cft plus grand qu'un
droit; Cequ'il falloit démontrer.

: _ Je

;

————————— e
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Je dis enfin que I"Angle du plus petit Segmen,
eft 4 dire]'Angle mixte CBF , qui eft comprisde
la Ligne droite CB, & de la Circonference BF , cft
plus petitqu'un droit. Pout le prouver,

L'Angle mixte CBF eft plus perit que U'Angle
rectiligne CBE , dont il n’eft que partie. Orl’An-
- gle CBEeftdroit, comme on vient dele prouver.

%onc I’ Angle mixte CBF eft plus petit qu'un droit ;
Ce quireftoit 4 démontrer.

REMARQUE.

Cette Propofition nous donne un moyen facile
pour elever une Perpendiculaire 4 I'extremité d'une
Ligne droite donnée. C

Suppofons que'la Ligne droite donnée foit AB,
& qud fonextremité B il faille élever une Perpen-
~ dicglaire. Pourle faire,

Prenez quelque Potnt ,
comme C, au deflus de la
Ligne AB. Puisdu PointC,
comme Centre, & de l'in-
tervalle CB, dderivez le Cer-
cle EBD. CeCercle conpera
laLigne AB en quelquautre
Point, commeD. Par ce Point D & par le Centre
C menez la Ligne droice DCE. Enfin du Point E
au Point B merez la Lignc droite EB ; & cette Li-

- gue fera perpendiculaire 3 AB. Car puilque I'Angle
B eftaudemi-Cercle, il eft droir. )

AT

u/ 0\5/:0

Hy  rxo
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PROPOSITION XXXII
'THEO‘REME XXVIIL

- Si une Ligne droite touche un Cercle, ¢

gque du Point de Uattouchement on mé--
ne une Ligne droite qus le coupe ; I An-
gle que fait de part & d'autre la Cou-
pante avec la Teuchante, eff égal &
L Angle dont le Segment alterne eff ca-
pable.
E fuppofe que la Ligne D

J AB Ptouche Ie ch:l;e B
CDE au Point C, &

quede ce Pointona méne la e

Lignedroite CE, qui cou-

pe le Cercle en deux Se- - !
gmens, {cavoir CDE, & A C B

ACFE. Cela érant, jedis pre-

micrement que I' Angle BCE , que Ia Coupante faic
d’une part avec la Touchante, eft dgal a I’Angle
dont le Segment alterne CDE eft capable. Pour
le prouver ;

Elevezau Point Cla Ligne CD perpendiculaire &
AB; & duPoint D au Point E menez la Ligne droi-
te DE, laquelle feraavec CDI'Angle CDE, dont
le Segment CDE eft capable. Sibicn qu'il s'agit de
montrer quel’Angle CDE eft égald I'Angle BCE.
Dour le prouver,

Puifque la Ligne AB touchele Cercle, & que

CDaéte élevée perpendiculairement au Point de

I'attou-
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'attouchement, il s’enfuit (par Ia 19. Prop.)
quelle paflepar le Centre , & par confequent qu'el-
le en eft le Diametre , & quele Segment CFED eft
un demi-Cercle. Dot il fuit que I'Angle CED,
ui eftaudemi-Cercle, eft droit,par Ia 31, Prop. Ec
“aucant que les trois Angles du Triangle CDE {ont

" dgauxadeux droits, parla3z.du 1. ils’enfuitque
- lesdeux Angles CDE & DCE font dgaux a un droit,

ceft & dire  I'Angle BCD. Si donc de cesdeux
Touts, qui font égaux, on bte I'Angle DCE, qui
leur eft commun, il reftera I'Angle BCE ¢gal a
IAngle CDE; Ce qu'il falloit démontrer.

Jedisen fecond lieu, quel'Angle ACE, que la-
Coupante CE faitavec la Touchante AB, eft égald
l'Anglc dont le Segment alterne CFE eft capable ;
celta dire,que fidans ' Arc CFE on prend A difere-
tion quelque Point, comme F, doi I'on méne
les Lignes droites FC, FE, 1'Angle ACE fera dgal
al'Angle CFE. Pourle prouver,

La Fiigure de quatre Corez CDEF étant inferite
au Cercle, lesdeux Angles oppofez CDE , CFE,
font égaux 4 deux droits parlg 22. Prop. Mais les
Angles ACE, BCE , font auffi ¢gaux & deux droits »
g2t fa 13, da 1. Partant les deux Angles CDE,’
CFE, font égaux anx deax AnglesBCE, ACE.
Sidonc de cesdenx Tours, qui font égaux, ondte
les Angles CDE & BCE , qui viennent détre proa- -
vez égaux , I'Angle reftant CFE feradgal 41’ Angle
reftant ACE ; Cequ'il falloit c%émonucx.

N\
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PROPOSITION XXXIII.
PROBLEME V.

Sur une Ligne droite donnée y décrire une
portion de C'erde.capable d'un Angle
égal & un Angle rettiligne donné.

JE fuppofe que I2 Li-
guedroite AB foit 1f B
donirée, & quel'Angle
redtiligne C foit auili

donné’ & je propofe :

dedderire fur ABune A T B/

portion de Cercle ca- G/C
2ble d’un Angle €gal =

a I'’Angle C. Pour le D -

fatre, ‘

. Menez [a Ligne droite HAD, quifaffeavec AB
1 Angle BAD dgal il Angle C. Tlevez auPeint A
laLigne AE perpendiculaire 3-H. Puis tirezdu

___FoinrBla Lia%nc droite BF, qui faffeavec ABI'An-
it

gle ABF égalaI'Angle FAB. Enfin du Centte F,

& de Pintervalle FA, décrivez un Cercle. Cela

étant, jedisquela Circonference de ce Cercle pal-

fera par le Point B, & que leSegment AEB fera

capable d’un Angle égal al'Angle C; c'eft ddire,.
qwayant mené la Ligue BE, I'’Angle AEB fera égal

a’Angle C. Pour le prouver,

Puifque les Angles FAB, FBA , fout égaux, par
la conftruétion: les deux Cotez FA , FB, qui les
foiitiennent, font aufli égaux , par [a 6. du 1. D'od
il fuit, que la Circopference du Cercle qui eft décrit
dy Centre F, &del'intervalle FA, pade aufli p:lu'
. ¢
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le Point B. Drailleurs, puifquela Ligne AFE pafle
par le Centre Fdu Cercle AEB, il s'enfuit qu'elle
en cft le Diametre ; & puifque la Ligne HAD lui
eft perpendiculaire >, il s'enfuit que  cette Ligne
HAD touche ce Cercle , parla 16. Prop. Orla Li-

ne AB partdu Point de Pattonchement , 8 coupe
¢ méme Cercle. Donc ( parla Propofition prece-
dente) I'Angle BAD, qu'elle fait avec la Touchan-
te, eft égalaT Angle AEB, dont le Segment alternc
AEB cft capable. Mais I'Angle BAD 3 ié fait égal
i I'Angle C. Donc I'Angle AEB eft auffi égal d
I'An%lc C; Cequiilfalloit démontrer. :
Sil'Angle donné eiit ¢t obtus, eomme I'Angle
G, il auroir tobjpurs fallu faire la méme conftru-
Gionqueci-deffus. Mais au lien deprendrela por-
tion AEB, ilauroit fallu prendre la pordon AIB,
comme érantcelle qui eft capable d’un Angledgal 2
YAngledonné G, . .
$i[* Angle donné efir éé droit, il n'auroir fallu
quedécrire un demi-Cercle fur fa Ligne donnée AB.
Carle demi-Cercle eft capable d'un Angle droit;
par la'31. Prop. Ainfi dans tous les cas poffibles,
nousavonsfur unc Ligne droite donnée décrit un
Segment » ouuncpostion de Cercle, capabled'un
Anglerectiligne donné ; Ce qu'il falloit faire , &
démontrer, ' .
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PROPOSITION XXXIV.

PROBLEME VL

D’un Cercle donné retrancherun S égmmt
capable dun Angle égal & un Angle
refliligne donne.

E fuppofe que le Cercle
AB%, (oi(z donné, & <

¥ que I'Angle rectiligne
D foit auffi donné; & je
propofe de rerrancher du {
Cercglc ﬁBC un lSegc}ment \ D
capable d'un Angle i
l-'gnglc D. Poutglc ﬁigrt[, E A F ‘
. Menez la Ligne droite EAF , qui touche le Cer~
cleauPoint A. Puis (par la 23.du 1.} tirez du
Point Adans le Cercle la Ligne droite AC, qui
faffeavec AFI'Angle FAC égﬁ d I'Angle D. Cela
éuant, je dis que le Segment ABC eft capable d'un
Angle égal A1 Angle redtiligne donné D. Pour le
prouver, _ ,

Par la 32. Prop. I'Angledont Ie Segment ABC
eft capable, cft égal A I'Angle FAC. Or, par la
conftruction , I'Angle FAC eft égal aI'Angle D.
PartantI' Angle dont le Segment ABC eft capable,
eft égal al'Angle D ; Ce qu'il falloit faire , & dé-
montrer. »

PR o-

R S
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PROPOSITION XXXV,
THEOREME XXIX

Si dans un Cercle deux Lignes droites (e
coupent Uune Pautre; le Relanglecom-
pris des deux parties de Pune y eff égal
au Retangle compris des deux parties
de Pautre, ’

JE fuppo- . A
fe que C
dans le Cer-
_;:ledACBD
esdeux Li- b
nes droites D
a5, co, DB <
{e coupent
Tune Pau- < H N
treau Point c
E. Cea
drant , je ‘
dis que le
Rectangle
comprisdes .
deux parties AE , EB, de la Ligne AB; eft ¢
au Rc&anglc compris des deux parties CE » E >
dela Ligne CD. .
Cette Prop. peut avoir quatfe cas. Car premie=
rementil (e peut faire que les deux Lignes qui s cni
trecoupent paflent par le Centre. Segondem_cnt X
fe peut faire (li.l'il n'y enaitqu'une qui y pafle, &
e

_ gtf‘ellc coupel'antre en deu;{l’:“i‘s égales. f?;r,ﬁf-
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fidrmement il {c peut faire que celle qui pafle par Ie
Cenrre, coupe 'autre en deux parties inégales. En-
fio il (e peut faire que ni I'une nil'autre ne pafle par
le Centre.
dSuppofons
one 1. que
" les deuxqi‘fi-
goes AB,
CD , pal-
fent par le
Centre. Ce-
la pofé:
commeles
- deux par-
ties AE,
EB, font
€gales aux
deux parties
CE, ED,
parla definition du Cercle; il eft évident que Ie
- Re&angle compris desdeux premieres, eft égalan
Re&angle compris des deux autres.

Suppefons en fecond licu, quela Ligne AB paf-
fe par le CentreF, & qu'clle coupe CD, quin'y
pa&e point, en deux parties €gales. Cela étant,
j€ dis que le’Rectangle de AE, EB, eft <gal au
Re&anglc de CE, ED. Pourle prouver,

. Menez du Centre F au Point D laLigne droite
¥D. Celapofé:

PuifquelaLigne AB eft coupée en deux égale-
mentau Point ¥, & endeux inégalement au Point
E, ils’enfuit (parlas.Prop.duz.) quele Re&-
angle comprisde AE , EB, avecle Quarréde FE,
cft égal au'Quarré de ¥B, ou de fon égalc FD.
Mais puilque FE, qui pafie par le Centre, coupe
CD en deux dgalement, clle Ia coupe auffi per-
_r‘cndlculaircment » par la 3. Propofition. Donc

Angle FED eft droir, Par confequent ( par dla.
- : , 47. du

.-
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47.du1.) lesdeux Quarrezde FE & de ED font
égaux au Quarré de FD. Etainfi le Rectangle
compris de AE , EB, avet le Quarré deFE, elt
dgal aux deux Quarrezde FE &de ED. Si donc de
cesdeux Touts, qui font égaux , on otele Quarré
de FE, quileur cl% commun , il refterale Redtangle
comprisde AE, EB, e'%al au Quarré de ED. Mais
puifque les Lignes CE , ED, font €gales, le Quar-
ré de EDn'eftautre chofe que le KeGangle com-

- pris de CE, ED. Er parrant le Recangle com-

prisde AE, EB, cft ¢gal au Rectangle compris
deCE, ED.

Suppofons en troifiéme lien, que la Lignc AB
pafleparle Centre F, & qu'elle coupe CD, qui
o’y (Faﬂ'e point;en deux partiesinégales, Cela érant,
Je cis encore que le Rectangle de AE, EB, cft
¢gal an ReGtangle de CE , 'ED. Pour le prouver

Abaiffez du Centre Fla Ligne FG, perpendicus
LiredCD ; aumoyende quoi, laLigne CD fera
divifée en deux dgalement, parla 3. Prop. Puisda
Po{lgt Fau Point D menez la Ligne droite FD. Cela
poféy

Puifque AB eft coupée en deux parties gales au
qutF, & endeuxinégalesau Point E ; il s'en-
fuir (par la 5. Prop. du 2.) que le Re@angle de
A/E » EB; avecle Quarré de FE, eft dgal an Quar-
1éde FB, oude fon égale FD. Mais (parla 47.du
1.) le Quarré de FE cft égal aux deux Quarrez de
¥G& de GE. Deméme, le Quarréde FD eft égal
aux deux Quarrezde FG & de GD. Si doncan lien
du Quarré de FE on'prend lesdenx Quarrez de FG
& de GE, &aulieudu Quarré de FD on prend les
deux (Qarrcz deFG & de GD ; il s’enfuivra que
le Rc&anglc de AE, EB; avec les deux Quatrez
deFG & de GE, fera égal aux deux Quarrez de:
FG & de GD. Et partant,, drant de ces deux Touts
qui font égaux, le Quarré de FG, qui leur eft com=

mun; il refterale Rectangle comprisde AE , EB»
o H

- 7 avec
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avecle Quarré de GE, qui fera égal au Quarréde
GD. D'ailleurs, puifque CD eft coupée en deux

rties ¢galesan Point G, & en deux inégales au
PointE ; le ReGtanglede CE, ED, avecle Quar-
te de GE, eft égafau Quarré de GD, parlas.
Prop.du 2. Et ainfi le Re@angle de AE, EB,
avec le Quarré de GE, eft égal an Re@angle de
CE, ED, avec le Quarré de GE. Otantdoncle
Quarréde GE, quileur eft commun, il s'enfui-
vra que le Rectangle de AE , EB, fera égal au
Reétangle de CE, ED.

Suppofons enfin que ni I'un ni "autre de cesdeux
Lignes AB, CD, ne pafle par le Centre. Cela
érant , jedis encore que le Rectanglede AE, EB,
eft égal au Rectangle de' CE, ED. Pour le prou-
ver,

Menez parle Centre F & par le Point E la Ligne
droite HFEL Celapofé :

. De quelque fagon que laLigne HI coupe AB, il
s'enfutit, par cequi vient d’étredémvontrd , que le
Rectanglede AE, EB, cft ¢gal au Reangle de
* HE, El. Demémeauffi, de quelque faﬁon que
HI coupe CD, il s’enfuit quele ReGanglede DE,

EC, ecit égal auméme Rectangle de HE , EL Er

ainfi le Re angle de AE, EB, &leReftangle de

DE, EC, quifontégauxd un méme ReGtangle,-

font dgaux entr’eux; Qui eft toutcequ'il falloit
démontrer. . )

BEBB
BE
8

PR oO-

—— ke

- i



'LIVRE TROISIE'ME. 1383

PROPOSITION XXXVI.
THEOREME XXX

. Sid'un Point pris a difcretion hors d'un
Cercle y on tire deux Lignes droites o
dont 'une le touche, ¢ lautre le cou-
pes € [¢ va terminer 4 (& Circonfe-
rence concave: le Reltangle compris de
toute la Conpante & de [ partie hors
du Cercle y (era égal an Quarré de la
Touchante.

E fuppoﬁ:
qu ‘on ait
pris 4 dif-
- cretion lePoint g
D;hors du Cer-
cde ABC, &
quedcce Point

on aic uré la
nc droite DB, qui touchc le CercleauPoint B,
ngne droite DA, quilecoupe, & va fetermi-
ncr i faCirconference concave. Cela érant, jedis
que le Rectangle compris de AD, DC, eft égalan

Qlcarre de DB.
ette Propofition peut avoir deux cas. Car oula
Ligne DA paflc par le Centre, ou clle n'y palle
point.
, Sul?:o[ons donc 1. qu'elle Paﬂé par le Centre.
u

ppofe: Mencz
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Menez du Centre E au Point B laLignedroite
EB. Certe Ligne ( par la 18. Prop. ) fera perpendi-
culaire 4 la Touchante DB ; d’ou il fuit que I"Angle
EBD feradroit. Celapofé: :

Puifque la Ligne AC eft coupée en deux égale-
ment ait PointE, & que la Li%ne CD lui eft ajoii-
téc: il senfuir que le Rectangle comprisde AD,
DC, avecleQuarréde EC, ou de fon égaleEB,
<ft égal au Quarré de ED, par 1a'6. Prop. du 2. Mais
le Quarté de ED eft egal aux deux Quarrez de EB
& de DB, parla 47.,dgu 1. Parconfequent le Rect-
angle comprisde AD , DC, avec le Quarré de EB,
¢ft égal aux deux Quarrez de EB & de DB. Si
doncde ces deux Touts, qui font égaux, on drele
Quarré de EB, qui leur eft commaun ilrefterale

Reétangle compris de AD, DC, qui fera égal au-

Quarré de DB ; Ce qu'il falloit démontrer.
Suppofons

DAL
maintenant que c ’ c -
Ia 1'II._igne DA ne } }m
afle point par ‘ |
Fe Cengcr,c'. CPeIa B B
éeant, jedis'en- ‘ A
core que le
Rettangle de .
AD, DG, eft égal au Quarté de DB. Pour le prouver,
Menez du Centre E au Point Bla Ligne droite
EB; ceue Ligne ( parla 18. Prop. ) fera perpendi-
culaire d DB, De ce méme Centre abaiflezla Ligne
EF perpendiculaired AD ; cette Ligne EF (parla
3. Prop. ) coupera Ja partie AC, qui eft dans I¢ Cer-
cle, en deux également: Enfin 3«: ce méme Poine
menez les deux Lignes droites EC,, ED. Cela pofé:
., Puifque laLigne AC eft coupée en deux parties
<gales au Point F, & que'la Ligue CD lui eft ajoii-

tée: ils'enfuit ( parla 6. Prop. du 2, ) quele Rect-"

angle compris de AD, DC s avecle Quarré de CF,
eft €gal au Quarré de DE. Si donc & ces deux Touts,

qui

. e
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qui font égaux, on ajoiite le Quarré de FE; il
s’enfuivra que le Re@angle de AD, DC, & les deux
Quarrez de CF & de FE, ferontégaux aux deux
Quarrez de DF & de FE. Or les deux Quarrez de
CF & de FE font égauxan Quarrdde EC, oude
{on égale EB, par l2 47. du 1. Etde méme, les deux
Quarrez de DF & de FE font égaux au Quarréde
ED. Si donc aulieu des deux Quarrezde CF & de
¥E, on prend le Quarré de EB ; & au lieu des deux
Quarrez de DF & de FE, on prend le Quarré de
-ED:ils’enfuivra que le Reé¢tangle compris de AD,
DC, avec le (%.l_arré de EB, fera €gal au Quarré
de ED. Mais les deux Qs.ltrez de DB & de EB font
auffi égaux au Quarré de ED, par ka 47.du 1.
Donc le Reétangle de DA, DC, & le Quarréde
EB, font enfemble égaux aux deux Quarrez de
DB & dc EB. Si doncde ces deux Touts, qui font
égaux, ondrele Quarré de EB, qui leurcit com-
nmun; il refteralc Retangle de DA, DC, ¢galau
Quarré de DB ; Ce qu'il falloit démontrer,

I. COROLLAIRE

11 fuit de cette Propoiition, que fi d'un Point
pris adilcretion hors d'un Cercle , on méne tant de
Lignes droites que 'on voudra , qui coupent le
Cercle , & quiaillent fe terminer d fa Circonferen-
ceconcave ; le Rectangle comptis d’une de ces Cou-
pantes, telle que 'on'voudra, & defa partie hors
duCercle, fera égal au ReGtangle compris de telle
aurre Coupante que I'on voudra, de fapartie hors
du Cercle. Car chacun de ces Rectangleseft ¢gal au

narré de la Touchante, qui feroit menée dece
meme Point. ' ’

IL CorROLLAIRE.

I fuitencore, que fi d’un Poinc pris 4 di['crt}:iou
oS
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hors d'un Cercle, en ménedeux Lignes droites qui
le rouchent, elles feront dgalesentr’elles, Car le
Quarré de chacune de ces Lignes eft ¢gal au Rectan-
[e d’une Coupante & de fa partic hors du Cercle.
Er ainfi chacun de ces Quarrez eft dgaldl'autre;

- d'od il fuit 3uc les Lignes qui en fonc les Corez,font

égales, parla 5. Remarquede la 46.du 1.

PROPOSITION XXXVII
THEOREME XXXI

Si d'un Point pris 4 difcretion hors dun
Cercle o on méne deux Lignes droites
dont Lune coupe le Cercle, ¢ vafeter-

- miner 4 [a Circonference concave 5 &
Pawsre asteint le Cercles &~ que le
Rettangle compris de toutela Couf:mte, ‘

@ _de [a partie hers-du Cercle , [fuit

égal au Quarré de celle qui atteint le
Cercle; celle-ci rouchera le Cercle.

E fuppofe que du Point D, pris D
J i d‘i’gcdc‘}n hors du Cercle

ABC, on ait mené les deux p R
Lignes droites DA, DB ; dont
I'une. 4 fgavoir DA, coupe le Cer-

. cle, & fe termine 3 {a Circonfe-

rence concave ; & l'autre , 4 fga-

voir DB , acteint le Cercle : & A .

que le Rectangle compris de DA, DC, foit égal

an Quarré de DB. Cela dtant, je dis que cette
B - Ligne.
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Ligne DB touche le Cercle. Pour le prouver,
Menezdu Point D la Ligne droite DF,qui toughe
le Cercle. Puis du Centre E menez les Lignes dro-

‘zes EB, ED, EF. Celapofé:

Puifque du Point D partent lesdeux Lignes droi-

‘tes DA, DF; que DA, coupele Cercle, & ferer-

mine 4 fa Circonference concave ; & que DF le

touche : il s’enfuit ( par la Propofition precedente) -

que le Quarré de DF eft égal au Rectanglede DA, -

“DC. Maisle Quarré de DBeft fuppofé égal au mé-

me Reltangle. Parrant le Quaarré de DB, & le
Quarré de DF , font dgaux ener'eux. Et par con-

. fequent ces deux Lignes, qui en {ont Jes Corez, fout

aufli égales entr’eljes, D'ailleurs, la Ligne BE eft
€galeala Ligne FE, par ka definition du Cercle.
S1 bien que les deux Triangles DBE , DFE, ont
deux Cétez égaux 4 deux Cotez , chacuuau fien,
& la Baze DE commune. Pattant {parla8.dur.)
1'Angle DBE eft ¢gal d ' Angle DFE. Mais[’Angle
DFEcft droit, par la 18, Prop. DoncI’Angle DBE
eft auffi droit.*D'oulil fuir (parlaré. Prop. ) que

la Ligne DB touche le Cercle ABC 4 Ce qu'il falloig
#momxc:. :

ELE-

I




Figure redtiligne ; quand chacua de fes Cotez pafle

_ELEMENS

DDEUCLIDE
'LIVRE QUATRIE’ME.

DEFINITIONS.

Y NE Figure re@iligne eft dice
% étre infcrite dans une autre Fi-
gure te&iligue,quand le Sommert
de chacun ‘de fes Angles touche
un des Corez de la Figure dans
== laquelle cllc eft inferite.
Ainfi le Triangle ABC eft dit D
étre infcric dans le Triangle :
DEF, parce.que leSommetde
chacun de fes Angles A, B, C, A c
touche un des Cdrez du Trian- - /

gle DEF. : -
2. Une.Figure reQiligne eft ot i
, 2o Une A :
dite &cre circonfrite 3 une autte

par




'LIVRE QUATRIE'ME. 189

ar le Sommer d'un des Angles de la Figure 4 la-
quclicelle eft cizconfcrite.

Ainfi le Triangle DEF eft dit écre circonferit au

Triangle ABC , parce que chacun des C:cz du’

Trangle DEF pafie par le Sommerd'un des Angles

" duTrnangle ABC.

3. Une Figure rectiligne eft dite étreinferiteau
Cercle,, quand le Sommct de chacun de les Angles
touche Ia Circonference du Cercle auquel elle cft
infcrite.

Ainfi le Triangle ABC eft infcritdans le Cercle
ARC. '

4. Une Figure reétiligne cft dite étre circonferite
dun Cercle, quand chacun de fes Ctez touche le
Cercleauquel elle eft circonferite.

Ainfi ic Triangle DEF eft ¢ir-
conferit au Cercle ABC , parce
que chacun des Cotez du Trian-
gle DEF touche le Cercle ABC. C

s.Un Cercle et dit étre inferit
dans une Figure rectiligne,quand
fa Circonference tougu: chacun & B R
des Cotez de la Figure dans laquelle il eft inferit,
DAinﬁ le Cercle ABC eftinferit dans le Triangle

EF.

6. Un Cercleeft dic étre circonferit 4 un Figare
rectiligne , quand fa Circonference pafle par le
Sommet de chaque Anglede la Figure i laquelle il
eft circonftrit.

A I;\inﬁ le Cercle ABC eft circonfcritau Triangle

C. ’
. 7- Une Ligne droire eft dite NG
ctre appliquéea un Cercle,quand £
fes extremitez fbnt dans la Cir-
conference du Cercle, -

Ainfila Ligne AC eft appliquée -
au Cercle ABC.

8, Un Polygone,, eft une Fi-

1
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ure comprife de pluficurs Lignes droites. |

9. Un Pentagone, eft une Figure comprifede
cinq Lignes droites. : :

10. Un Hexagone, eft une Figure comprifede
fix Lignes droites.

11. Un Hepragone, defept.

12. Un O&togone, de huit.

13. UnEnneagone, de neuf.

14. Un Decagone , dedix.

15. Un Endecagone, deonze.

16. Un Dodecagone , dedouze, &e.

PROPOSITION I

PROBLEME L

A un Cercle donnéy appliquer une Li-
gne droste égale & wne Ligne droste don-
“néey laguelle ne [oit pas plus grande
gue le Diametre dn Cercle.

E fuppofe qut; le Cercle B
J ABC foit donné, &
que la Ligne D, qui ¢ \

n'cft pas plus grande que

Ie Diametre du Cercle,

{oit aufli donnde; & je D
propofe d’appliquer au =t
Cercle ABC, une Li-

gnedroite épaledla Ligne D.Pourle faire,

Menez dans ce Cercle le Diametre AC, lequel
par la fuppofition eft ou ¢gal, ouplusgrand que la
Lignedonnée D. Cela pofé :

. Sileftégal , Jachofeeft faite, & la Ligne appli-
quee,




A
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quée, puilquele Diametre AC eftfuppofé égalala
Ligne onnée D. S'il eft plus grand, retranchez-
enlapartic AE égaled laLigne D. Puisdu Centre
A, &delintervalle AE, décrivezle Cercle EB s
lequel coupera la Circonference de I'autre Cercle au
Point B. Enfin du Point A au Point B menez la Li-
gnedroite AB. Celaérant , jedis que la Ligne AB,
qui eft appliquéeau Cercle ABC, eft égaled laLi-
gnedonnée D. Pour le prouver,

La Ligne AB, & laLigne AE, partent toutes-
deux du Point A, quieltle Centredu Cercle EB,,
& vont feterminer a fa Circonference ; par confe-
quent elles font dgales entr’elles. OrlaLigne AE
eft égale 21a Ligne donnée D, par la conftruction.
Donc la Ligne AB eft auffi égale d laLigne D Ce
qu'il falloit faire , & démontrer.

PROPOSITION 1L -
PROBLEME Il

Dans un Cercle donné inferirve un Trian=
Lle équiangle & un Triangle donné.

]‘E fuppole cluc le Cercle ABC , &

¢ E

le Tr{ang ¢ DEF, foient don-
nez 5 & jepropofe d'inferire dans D yof
c¢ Cercle un Triangle, qui foir -

€quiangleau Triangle DE¥. Pour N
lefaire, B
Menez' (par la 17.du 3.) la
. Lignedroite GAH, quitou;chc le
Cercle au Point A. Puisdu Point G A H

A menezla Ligne droite AB, qui
fafle avec AG I'Angle BAG égal 4 I'AngleD du
Triangle DEF, Dcce méme Point menez la 5'8;2-

X . roite




192 . ELEMENS D'EUCLIDE.
dr#ee AC, qui fafle avec AHI'Angle HAC ¢gald
I'AnglcF. Enfindu Point B au Pomt C menez Ia
Lignedroite BC. Celapofé, jedis que le Trian-
gle ABC, infcrit au Cercle ABC, eft dquiangle
" au Triangle DEF. Pour le prouver,

. Puifquela Ligne GAH touche le Cercle au Point
A, &quelaLigne AB, quipartduPoint de l'ar-
touchement , lecoupe: I'Angle GAB ,quela Gou-
pante faic avec la Touchanre,“fera égal 4 I'Angle
ACB, qui eft au Segmentalterne, par la 32. Prop.
du 3. Mais I'Angle GAB eft ¢gal E
al’Angle D, parla conftruction.

Donc I'Angle ACBcftaufliégald

I'Angle D. De méme, la Ligne D
AC coupant le Cercle, I'Angle

HAC, qu'elle fait avec Ia Tou- B
chante, eft éigal a I'Angle ABC, .

qui c{tAdanls e rﬁegt lahlej&nc'
MaisI’Angle HAC ¢ al'’An-

gleF, patala conﬂru&i%;. Donc & A H
I'Angle ABCeftaufliégal 4 1'Angle F. Er ainfi Ie
Triangle ABC a deux Angles dgaux i deux Angles
du Triangle DEF. Par confequent le troifiéme
BAC eft égal autroifiéme E, par la 32. dut. Ce
qu'il falloit faire, 8cdémoutrer, '

P
C

P RO
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. PROPOSITION III
" PROBLEME IIL

“Alentour d'un Cercle donné, décrire ur
Triangle équmnglea un Triangle donné.

]E ‘fuppofe quele Cercle E

ABC , & le Triangle: :
DEF, foient donnez; T
& je propofe de déerice G o

alentour du Cercle ABC ~ D F
un Triangle qui foit"
dquiangle “au_ Triangle
DEF. Pour le faire, Y
Prolongez de part & >
d'autre I'an des Corezdn Triangle, par exemple
. DF, vers G, & vers H. PuisduCentre M tirez 3
diferetion 4 quelque Point de la Circonferencela
Lignedroite MA. De ce méme Centre menez la
Lignedroite MB, quifaflcavec MA ' Angle AMB
dgal ' Angle EDG, parlazz.dur1.Dece méme
Point menez la Ligue MC , qui fafle avec MA I'An-
gle AMC ¢gal 4 I'Angle EFH. Cela fait, tirez
parlesPoints A, B, C,troisLignesdroites 1AK
IBL, KCL, perpendiculaires aux Lignes MA,
MB, MC. CestroisLignes formeront un Trian-
gle; queje dis étre circonferit au Cercle ABC, & é-
tre c'quianglc auTrianglc DEF. Pour le prouver »’
Purfque chacune de ces Lignes 1K, 1L, KL»
- eftperpendiculaire 3 I'extremité du Diametre du
Cercle, ces Lignes touchentle Cercle , par la36.
du 3. Et ainfi fe Triangle IKL eft circonferica ce
Cercle, Sibien qu'il ne refte plus qu'd prouver qu il
eft éqyiangle au Triangle DEF. Pourle prm;werL:cs
S |

Tome 1.
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Les quatre Angles de’la Figure AMBI valene
atredroits, parla Remarquedela 32.du 1. Ot
les deux Angles MAT, MBI, font dreits, par b
conftru@tion. Donc lesdeux Angles AMB, AlB,
font auffi égaux i deux droits. Dailleurs, les An-
Flcs EDG, EDF, font égaux d deux droits, par

Ja 13.du 1. Partant lesdeux r

Angles AMB, AIB, font ‘ .
égaux aux deux Angles - . 7
EDG, EDF. Si doric de G -

ces deux Tous, qui font D F 3
éoaux , on Oie les An?les

AMB, &EDG, quifont C
égaux parla conftruétion : K

PAngle AIB reftera dgal 3

I'Argle EDF. Deméme, les quatre Angles de la
Figure AMCK valent guatre droits. Or les deux
Angles MAK, MCK, four droits, par la con- -
ftruétion. Donc les deux reftans AMC, AKC, .
~alent enfomble deux droits. Mais les - Angles
EFH, EFD, wlent aufli deux draits. Ainfi les
wdeux Angles AMC, AKC, fontégaux aux deux
Angles L.FH, EFD. Si donc de ces deux Touts,
«quifontégaux, ondreles Amugfs AMC, & EFH,
-qui fonr €gaux-par La conftruttion : 1‘An¥c,AKC
seftera égal & I"Angle EFD. Et ainfi le Triangle
ALK adeux Angles egaux d-deux Angles du Trian-
gle DEF. Parconfequentle:troifiéme ILK eft dgal
auproifiéme DEF , parfa 32.du1,D'adil fuirque
Je Triangle ELK , que naus avons circonferit 2u
Lercle ABC, cltéquiangleau Triangle DEF ; Ce
qu'il falloitfaize, & démontrer.

PRO-
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PROPOSITION IV,
 PROBLEME IV.

Dans un Triangle douné,, décrive pn
B i Cercle, -

Efuppofe quele Triangle A

AB}g foi% donné ; &g;c ~G
" propofe-d'y inferire un
Cercle. Pour letl"aire :! )
. Coupez {parlag.du 1. ‘

l’undcsP;nglesdc ce Triap- B . c

gle, par exemple ABC, en deux cgalement par [z

Ligne droite BD.- Coupez de méme un autre An-

gles comme ACB, endeux également par laLi-

gnedroite CD. Du Point D, ou les deux Lignes
D, CD, fe rencontrent , abaiflez fur I'un des

Cotez de ce Triangle, par exemple {ur BC, la

Derpendiculaire DE. Enfl dn Centre D, & de

Pintervalle DE, décsivezun Cercle; & jedisqu'il

ferainferit au Triangle ABC. Pour le prouver,
Abaiffez du Poine D lesLignes droites DF , DG,

pcrlpcndiculaircs aux deux autres Cotez AB, AG.

Celapofé:

-, AuxTriangles BDE, & BDF, I'Angle EBD eft
¢gal 4 I'Angle FBD, par la conftradtion ; 1'An-
§c DEB eft €gal 41" Angle DFB, érant tous-deux

roits, parlaconftruction ; deplus, le Coté BD
eft commun 4 ces deux Triangles. Et pactant le

Coté DF eft égal au Cbid DE, par la 26.du 1.

Deméme, aux TrianglesCGD, &CED, V'Ans

le GCD eft égal & I’ Angle ECD, par la confiru-
ion; I'Angle DGCeftégal i I'Angle DEC. ccs
ux Angles ranc droits , par la conftruétion ; de-

12 . pluss
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plus, le Coté DCeft commun a ces deux Trian-
gles.. Expartant le Coté DGeft ¢gal au COré DE,
parlaz26.dut. Erainfiles trois Lignes DE, DF,
DG, font dgales entr'elles,
Par confequent le Cercle
EFG, quicftdécricdu Cen-
tre D, & del'intervalle DE,
paflc auffi par les extremitez
des Lignes FD, DG. Or -
puifque les Cotez AB, BC, CA, du Triangle
- ABC, font perpendiculdires aux extremitez des
trois demi-Diametres DF, DE , DG, il senfuit
parla16.du 3. qu'ilstouchent le Cercle EFG, &
par confequent que ce Cercle eft inferic dans le
Triangle ABC, parla §. Definition ;' Cequ'il fal-
loit faire , & démontrer. ;

" PROPOSITION V.
PROBLEME V.-

Alentour d'un Triangle donnéy décrive
, 4 )
un Cercle,

E fuppofe que le Triangle A :
ABPCI:) f01:1 donnd ; &gjc A

- propofe de décrire un \
Cercle alentour de ce Trian- B c
gle. Pourle faire, :

Coupez (parlaro.du 1.)
undes Cotezde ce Triangle,
par exemple AB, en deux ¢galement au Point D ; &
de ce Point élevez la Perpendiculaire OF , parla 11.
du 1. Coupez de méme un autre Cété , comme par -
exemple AC, en deux également au Point E5 &
d¢ ce Point élevez atfli la Perpendiculaire EF.
o - ' Mainte-
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Maintenant du Point F , ou les Lignes DF, EF, fe
rencontrent, menezfa LignedroiteFA , au Som-
met de I'un des Angles de ¢ Triangle. Enfindu
Cenrre F, & delintervalle FA, d¢crivez un Cer-
cle. Celaérant, je dis que ce Cercle eft décriralen-
tour du Triangle ABC, Pour le prouver,

Du Point Faux Sommets. des deux autres An-
. gles B & C, menez les deux Lignesdroites FB,
EC. Celapofé: .
Aux Triangles BDF, & ADF, le Cowd BD eft
_ égalay COté AD, par la eonfiruction ; le Coué
F, leur eft commun; deplus, I'Angle BDFeft
dgal AT’ Angle ADF, ces deux Angles érant droits,
ar laconftru@ion. Etpartantla Baze ¥B eft éga-
e 4 la Baze FA, par Ja 4. du1. Deméme, aux
Triangles CEF, &AEF, le Coté CE eft égal au
CO€ AE , par la conftruétion ; Je Coré EF leur
eft commun ; & I'Angle CEF cft égal 3 I'Angle
AEF, ces deux Angles érant droits, par la con-
ftruction. Partant [aBaze FC eft égaled la Baze
FA. Ecainfilestrois Lignes ¥B, FA, FC, font
égales entr’elles. Pai confequent le Cercle qui cft
décrit du Centre F, & de lintérvalle FA , pafic
aufli par lés extremitez des Lignes FB; FC. Or
les extremitez des Lignes FA, B, FC, font les’
Sommets des Angles du Triangle ABC. Er par con-
fequent ce Cercle eft décric a%entour du Triangle
ABC, parla 6. Definition ; Cequ'il falloit faire,
& démontrer. .

: 03
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PROPOSITION VI
PROBLEME VI

Dans un Cercle donné, décrive un Quarre,

E fuppofe que le Cercle ABC foitdonne ; & je
propefed’y infcrire un Quarré. Pour le faire,
¢ Par le Centre E menez le Diametre AEC 3
conpez ce Diamerre & Angles A
dross par wn autre Diamertre,
comme BED; puis menez les .
Lignes AB,BC, CD, & DA. B o
Ces quatze Lignes formeront .
_ une Figure -de quacre Corez in-

fctite au Cercle. Cela €rant; je €

dis que cette Figure et un Quarré. Pour le prou--
ver, . .

. Puilque les .quatre Angles qui font autour du
Centré E, font droits par la conftruction, les quatre,
Ares fur lefquels ils s"appuyent font égaux entrenx,,
parla 28, du 3. Et par confequent les quatre Soii-
teadantes AB ; BC, CD, DA, fontégales entr'elles , -
parlazg9.du 3. Dailleurs, chacun des Anglesdela
Figure ABCD ; érant au demi-Cercle, eft droit,
par la 31. du 3. Er par confequent cette Figure
ABCD', qui eftcomprife de quatre Ctez égaux,
& qui a fes quacre Angles droits, eft un Quarré ; Ce
quiilfalloit faire , & démontrer. :

P R Q-
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PROPOSITION VIL
PROBLEME VIL

. Algntonr d'un Cercle donné, décrire
' un Quarre,

. ]E fuppofe que le Cercle B__G _C
5 ~

FGHI foit douné; & je
propolede décrire un Quar- g
realentour deceCercle. Pour F K
le faire, “
Menez tel Diametre qu'il 1>
vousplaira, parexemple FEH, A I D
Coupez ce Diemetred Angles droirs par un autre
Diamette, comme GEL Puis (parle 1. du1.)
menez pas les PointsF, & H, les Lignes droites
AFB, DHC, paralleles AGE, ou perpendiculai-
resa FH 5 & par les Points G, & 1, les Lignes

draiics BGC , ALD, parallcles A FH, ou perpendi- |

_culaizes A GL. Ces quarrz Lignes AB, BC, CDy
DA, frrmeront once Figure & quatre Crez. Cela

duanr, je disqueccrre Figure eft un Quarrd, qut
cft ddcricalenour du Cercle FGHI. Pour le prou-
ver, :

Puifqueles Lignes AB, €D, fone parallelesa
GI, clles font paralieles enrr'elles, De mefme »
puifque les Lignes BC, AD , font paralleles d
FH, elles fonc aufli paraileles entr’elles.  Et pac.
confequent les Figures ABCD, ABGL, GCDI,
BCHF , & AFHD , font des Parallelogrammes.
Et parrant les Ligaes BC , -AD, font égales au
Diametre FH, ou i fon égale GI, par Jagg.dur.

Erde mefine, lesLignes AB, CD,. fontauti éga-.
ksiGl, Douil fuit que les quatre Cotezdu Pa-.
14

N ralle-
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rallelogramme ABCD font égaux entr'eux. De-
plus , puifque’ la Figure AFEL eft un Parallelo-
tamme , par la conftrn&ion , & que I'Angle
FEla &iéfait droit ; il s’enfuit que fon oppofé FAI
eft auffi droit, par la 34. du 1. On prouverade
méme, que les Angles FBG, GCH, & HDI,
fontauflidroits. Ecpartantla B G ©
Figure ABCD eft un Quarré;
qui touche le Cercle donné,
puifque Kar lax6.du 3. chaque F E
Cbté eft perpendiculairement
€levé al'extremité du Diame- /
tre; Cequiilfalloitfaire, & dé- A X D
monret, .

PROPOSITION VIIIL
PROBLEME VIIL

- Dans un Quarréy décrire un Cercle,

H

E fuppofe que le Quarrd
J AB(}J)g)foit 2onné;& je pro- =& c
pofe d'inferire un Cercle dans ce /
Quarté. Pourle faire, F E
Coupez les Ctez du Quarré
ABCD endeux dgalement, aux .
Points F, G, H, I. Menez A X D
les Ligaes droites FH, GI. Puis da Point E, o
tes deux Lignes (e coupent , & de I'intervalle EF,
décrivez le Cercle FGHI. Cela étant, jedis quece
Cercle eft infcric dans fe Quarré ABCD, Pourle
prouver,’ '
Puifque les Lignes AD, BC, font dgales & pa-
ralleles, leurs moitiez Al, BG, font aufli doales
& paralleles. D'odilfuit (par Ia 33. du 1.) que
ksngnes AB, 1G, fontaufl; dgales & paralle(]cs.'
i De

H

N4
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De méme,puifque AB,DC,font égales & paralleles,
leurs moitiez AF , DH , fontaufli égales & paralle-
les. D'ottil {uitquelesLignes AD , FH , font aufli
d¢gales & paralleles. Et par confequent les Figures
EA, EB.EC,ED, font des Parallelogrammes. D’ou:
1l fuir quelaLigne El eft dgale d AF;que EF ft éga-
le3BG; queEGeft e'gale a1 CH,; & que EH eftégale
i DI, Ainfices quacre Lignes EI, EF, EG, EH, qui

- {ont €gales & des chofes ¢gales, fcavoiraux moi~
tiez des. Cotez d'un Quarré, font egales entr'elles.
Ecle Cercle qui eft décrit du Centre E, & de 'in-
tervalle E1, pafle auffi par les Poines¥, G, Ha
Draillenrs , puifqnel’ Angle BGI eft égala fon op-
pofé A, parlasq.dut; quel' Angle CHEF eft égal
afonoppofé B quel'Angtic DIG eft ¢gal i fon op~
pofé C; & enfin que I'Angle AEH cft égald fon
oppofé D : ces quatre Angles font droits, leurs
oppofez tant droits, par {uppofition. D'ou il
fuit que les Lignes AB, BC, CD, DA, tou-
chentle Cercle FGHI, parla 16.du 3. Et partant
ce Cercle eft inferit dans le Quarré ABCD; Ce
qu'il falloit faire , & démontrer,

PROPOSITION IX.
PROBLEME IX.

Alentowr Dun Quarré donnéy décrire
un Cercle. .

JEfuPPOfe que le Quarré ABCD foit donné 5 &
je propofededécrire un Cercle alentour de ec
Quarré. Pour le fire,

Menezles deux Diagonales AC, BD. Puis dw
P?"\F E, o ellesfe coupent , & de I'intervalle EA,
décrivezun Cercle. Cela érant, je disque ce Cer- -

Ig : sle:.
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cleeft décrit alentour du Quarré ABCD. Pour le
prouver, .

_ Puifii'au Triangle ABD les
deux Cbtez BA, AD, font
'c'%aux par {uppofition: les An-
gles ABD, ADB, font aufli &
-égaux, par ], dui. Et puil-
gue '"Angle BAD eft fuppo(¥
gtoi;, lesdeux Angles, ABD .
ADB, valent chacun un demi-droit. On prouvera
de mése,que thacun des autres Angles qui font an-
tour des Poines A, B, C, D, eft demu - droit.
Enfuice dequoi , puifqu’au Triangle AEB les deux
Angles EAB, EBA, ?ontégaux: les deux Cohrez
EA, EB, qui les fofiriennent , font auffi égaux,
parla 6.du 1. On prodvera de méme,queECe
dgal AEB, & qut ED eftégald EC; & parmant
tes quatre Lighes EA, EB, EC ,ED, fontéga-
Ies entt’elles. Dot il fnit que le Cercle qui eft dé-
eritdu Centte E, & del'intervalle EA, pafle pat

NZANN
Q

fes extremiitez des Lignes EB, EC, ED; & pat |

confequent qu'il eft déeric alentour du Quarré
ABCD, parla Definition 6. Cequ'il falloit faire,
& démontrer,

&S
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PROPOSITION X.
PROBLEME X

Décrire un Triangle Ifofeele qui ‘ait cha-
" cun des Angles fur la Baze double de
‘ Fautre.

Our le faire, menezune Li-
gue droite de telle longueur
qu'il vous plaira, comme

par exemple AB. Coupez cette
Ligneau PointC, de telle forte »

uc le ReSangle de AB, BC,» R D

oit égalau Quarréde AC, parla ‘
11.du 2. Décrivezun Cercle du Centre A, & de
Lintervalle AB. Puis appliquez 4 fa Circonference
de ce Cercle la Ligne drote BD dgale 3 AC, par
la1. Prop. Enfin menez laLigne droite AD. Cela
éuant, je dis que le Triangfc ABD eft Ifcofcele 5
& que chacun de {es Angles ABD, ADB, quifont
{urlaBaze BD ;' eft double de "Angle BAD. Pouz
le prouver, :

Du Point C an Point D menez la Ligne droite
CD; & (parla 5. Prop.) alentourdu Triangle ACD
déerivezun Cercle, Celapofé: - . :

Puilque lesLignes AB, AD, font égales, par
ladefimtion du Cercle: {e Triangle ABD et Hofce-
Ie. Doailleurs, puifque par la confteuétion le Resét-
angle compris de AB, BC, eft ¢galau Quarréde
AC: ceméme Reétargle fera aufls égal au Quarré
de BD, qui 2 été faize gale & AC, Ainfi nousavons
Je Point B, hors du Cercle ACD , d'ou pasten®
les deux Lignes d-oites RA , BD ; I'une defquelles s -
i fgavoir BA , coupe le Cercle; & lautre, 3 fgaz

. 16 YOI&
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voir BD, I'arteint ; enforte quele Rectangle conr-
prisde BA , & de fa partie BC qui ¢ft horsdu Cer-
cle, eftégal auQuarréde BD, qui Pateint. Pat

ccnfequent (parla 37.du 3.)la Ligne BD touche *

le Cercle ACD. Et d'autant que la Ligne droite
DC part du Point de l'atcouche-

ment D, & coupe le Cercle: il

senfuit que I'Angle CDB, que fait

cette Coupante avec fa Touchan-

te, eft ¢galil’Angle CAD, qui

eftau Segment alterne, parlaza. =D

du 3.5i doncon leurajofite I' Angle

commun ADC; il s’enfuivra que I"Angle total ADS
fera égal aux deux Angles ADC, CAD. Mais  par
la32.du1.) I'Angle BCD eft ¢gal aux deux An-
Flcs ADC & CAD. PartantI'Angle BCDeeft égal 4
"Angle ADB. Maintenant, le Triangle ABD dtane
Ifofcele , I' Angle ABD eft égal i1’ Angle ADB , par
o 5. du 1. Partant I'Angle ABD , ou CBD qui eft le
méme, cftaufliégalal’Angle BCD. D'ou il fuic

{parlaé.dut.) que lc Coté CD eft égalau Coded .

BD. Mais BD a étd fait ¢gal 3 AC. Partant les
deux Lignes AC, CD, font égalesentr’elles. Do
il fuit (parfa 5.du 1.} quel’Angle CDA cft égald
PAngle CAD, ou BAD. Mais il adéja éé prou-
vé que FAngle CDB éroit. égal & I'Angle CAD.
Pareant I' Anglé toral ADB, ou fondgal ABD, eft
double de I'Angle BAD ;. Cequ'il falloit faire, &
démontrer.

REMaAaRQUE

- Enfuite de cette Propofition, -il eft aifé de mon-
trer, que fi 'on divife le Rayen du Cercle en
moyenne & extrémeraifon, c'efta dire, enforte
que le Rectangle compris de tout le Rayon & de fa
moindre pastic, foir dgal au Quarré de la plus
grande partie : leCSeé du Decagone infritdans le
. . Cercle

]
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Cercle, feraégal i certe plus grande partie,
Car, puifque lestzois Angles d’un Triangle va-

. lent autant que deux droits ; il eft évident que fi on

divife deux Angles droits en cinq parties €égales,
deux de ces parties feront la quantité de FAngle
ABD, duTriangle ABD de Ia Propofition prece-
dente ; que deux autres parties feront Ia quantité de
I’Angle ADB, & que la cinquiéme partie qui refte,
fera [a quantité de ' Angle BAD, lequel par con-
fequent fera la dixiéme partie desquatre Angles
droits que valent tous les Anglesqu’on peut faire
autour du Point A.D’on 1l fuis que I’ Arc BD eft auf-
fi la dixiéme partie de la Circonference du Cercle.
Or la Ligne droite BD eft la Sotirendante de cét Arc,
&elle adeé faite égaled AC , quicft la plus gran-

. de gartie du Rayon AB coupé enforre que le Re&t-
an

e compris de AB, BC, eft égal au Quarré de
AC. Doncileft vraydedire, quela Soiicendante
dela dixiéme partie de la Circonference du Cercle,
ouce qui eft la méme chofe , le Coté du Decagone

_inferit au Cercle, eft égal dlaplus grande partie

du Rayon divif¢ en moyenne & extréme raifon.

PROPOSITION XI
PROBLEME X1

Dans un Cercle donné 5 décrire un Pene
tagone Equilateral ¢ Equiangle.

E fuppofe que le Cercle ABCDE foit donné 5, &
J Je propofe d’y inferire un Pentazone Equilateral
& Equiangle. Pour le faire ,

Décrivez (par la Propofition précedente) le
Triangle Ifofccle FGH , qui ait chacun des Angles
fur laBaze double du troifiémesRuis(par Ia 2.Prop.J

] : 17 déarivez
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dderivez dans le Cercle ABCDE le Trianzle ACD
. dquiangle au Triangle FGH.  Coupez les Angles
ACD, ADC, en geux également par les Ligncs
droitess CE, DB; & menez A
lesLignes droites CB, BA, AE, )
ED. Cela drant, je dis que le E
Pentagone ABCDE, quieftin- B
{critau Cercle donné,eft Equila-
teral & Equiangle.Pour le prou- ¢ D ;
ver, .
Puifque le Triangle PFGH eft 5
Ioleele, &qu'ilales Angles G v
& H, fur la’Baze, doubles de G
I'Angle F ; & quele Triangle ACD luieft équian-
le: ce Triangle ACD a auffi les Angles ACD,
ADC, furlaBaze, doublesdel'Angle CAD. Or
chacun de ces Angles ACD, ADC, ayant été coupé
en deux également ; les Angles DCE, ECA, ADB,
BDC, qui en font les moitiez, font égaux entr'eux,
& égaux auflia 'Angle CAD. D'ouil fuit ( parla
- 26.du3.) quelescing Arcs AB, BC, CD, DE,
EA, font égaux ; & parla 29. du 3. que lescing Li-
gnes droites AB, BC, CD, DE, EA, font égales.
. Ecpar confequent, que le Pentagone ABCDE eft
- Equilateral, - :

Mais ce Pentagone cftauffi Equiangle ; puifgue -
{patlaz7.du 3?% chacun de fes Angles s'appuye
Aur des Arcs égaux, {gavoir, fur trois fors la cinquié-
me partie de la Circanference du Cercle. Nous
avons donc dans un Cercle dound, déerit un Pen-
tagone Equilateral & Equiangle ; Ce qu'il fallois

e

X !
firre, & démontrer.

; 2RO
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PROPOSITION XIIL
PROBLEME XIL

“Alentour dun Cercle donné , décrire un
Pentagone Equilateral & Equiangle.

E fupppofe que le Cercle
AB%){’)OE (b({t donuné ; &
je propofe de décrire

alentour de ce Cercle un
Pentagone  Equilateral &
Equiangle. Pourlefaire ;
Décrivez  prgmicrement ‘I X -
dansce Cescle {par la Pro- c :
ofition precedente ) Ie Pentagone ABCDE , Equis
areral & Equiangle. Méntz da Centre F aux Points
A, B, C, D, E, les Lignes droites FA, FB,
FC, FD, FE; X parlesextremitez de cesLignes

_mene, les Li%nes droites GH, HI, IK, KL,

LG, quileurfoitnt perpendiculaires, Cela érant »
je dis que ces Lignes fe rencontreront ; quele Pen-
tagone qu'elles formeront fera circonfcritan Cercle

donné ; & qu'il fera Equilateral & Equiangle:

Pour e prouver,

Premierement, puifque fes Angles GAE, &
GEA, font partic des Anglesdroits GAF ; GEF,
ils feront moindres que deux droits. ‘Et partant
( parlaRemarquedeia28.du 1. ) lesLignes AG 5
EG, ferencontreront; & ainfi desautres. i :

Deplus , puifque les Lignes GH, HI, IRy -
KL, LG, font perpendiculaires aux’ g:xtremi:t}'i;.:".A
du Dianmetre du Cerele ; il s'enfuit {par la 182 .-
Prop. du 3. ) qu'ellestouchent le Cercle, & qu'ainfi
Ye Penragone GHIKL eft circonferit au Cercle dor
né - Main-




308 ELEMENS D'EUCLIDE.

Maintenant, pour prouver que ce Pentagone
GHIKL eft Equilateral, menezles Lignes dioites
¥G, FH, Fl, FK, FL. Cela pofé: )

Puifque le Pentagone ABCDE eft Equilateral,

at la conftrution; il s'enfuit que les cing Arcs .
AR, BC, CD, DE, EA, queces Corez égaux .
foitiennent » font égauxentr’eux ; & que les cim; '
Angles AFB, BFC, CFD, DFE, EFA, qu 4
s'appuyent fur ces Arcs, font'aq(ﬁ égaux entr'eux , .

-parlazz.dus. Dailleurs, puifque I'Angle FAG™
et droit, par la conftru-
&ion: les deux Quarrez de
FA8de AG font égaux au
Quarré de ¥G, par la 47.
du 1. Mais I'Angle FEG g o
drant auﬂ‘i1 droit, cé deux .
uarrez de FE & de EG
%nt dgauxau méme Quar- 1 cK
ré de ¥G. Partant les deux Quarrez de FA & de
AG font dgauxaux deux Quarrez de FE & de EG.
Oftant donc de ces deux Touts, qui {ont égaux ,
Tes Quarrez de FA & de FE , qui font égaux , (par-
ce que ce font les Quarrez dedeux demi-Diametres
du Cercle:) le %arrc’ de AG fera égal au Quarré
deEG. EtpartantiesLignes AG, EG, four éga-
lesentr’clles. On prouverade méme , quelaLigne
AHeft égaled HB; laLigne BI, 4 IC; la Ligne
CK, 3 KD; & la Ligne DL, a4 LE. Or com-
sarant le Triangle AFG avecle Triangle EFG, les
eux Cbtez AF ; EG, font égauxaux denx Cotez
EF, FG; &la Baze AG égale a la Baze EG. Par-
tant (parla 8.du1.)’Angle AFG eft égal 4 I'An-
gle EFG; & I'Angle AGF égal 4 I'Angle EGF.
Deforte que chacun des Angles AFE, & AGE, «ft
coupéendeux ¢galement. Onprouverade méme;
que les Angles AFB, BFC, CFD, DFE, &les
An%lcs AHB, BIC, CKD, DLE, {ont coupez
ca deux également. D'od il fisir, que tous les
AJ'L"
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Angles qui font autour duPoint ¥, quifont tous
- motié de chofez égales , font égaux entr’eux.
Comparant maintenant les Triangles FAG & FAH:
les Angles AFG & FAG font cgaux aux Angles
AFH & FAH, chacuh au fien; & .le Coté AF,
aux extremitez duquel font ces Angles, leur eft
‘commun. Partant ( par la 26, du'1.) I'Angle
AGFeftégal 4 PAngle AHF, & le Coté AG au
Cbte AH. On prouvera de méme, que I'Angle
BHF eft égal 4 I'Angle BIF ; I'Angle CIF , 4
PAngle CKF ; I'Angle DKF , 4 I'Angle DLF ;
| Angle ELF, al AngleEGF. Commeauffi que la
LigneHBeftégaled IB; Ia Ligne IC, 4 CK; la
Li%nc KD, aDL; & laLigneLE, 4 EG. Enfui-
tedequoy, GH & GL font ¢gales, étant doubles
de AG& de GE , qui ont été prouvées égales ; GH
& HI fone égales , érant doul‘r)’les de AH & de HB,
3u1 ont ¢té prouvees dgales ; HI & IK font égales 5
ctant doubles de BI & de IC, quiontté prouvées
cgales ; IK & KL font égales; érant doubles de CK
& deKD, qui ont ét¢ prouvdes égales; & enfin
KL & LG font égales, érantdoubles de DL & de
LE , qui ont €ié prouvées égales. Si bien que le Pen-
tagone GHIKL eft Equilateral.

Diailleurs, puifque les Angles HGL & GHI font
doubles des Angles AGF & AHF, qui ont été
prouvez égaux, is fontaufli égaux entr’eux. On
montrerade méme,. que I‘An$lc GHI eft €gal &
1 Angle HIK ; I'Angle HIK5 a I'AngledKL ;s &
I'Angle IKL, 3T Angle KLG."Et partaft le Pen-
tagone GHIKL eft Equianglé. Nous avons donc T
decrit alentour d'un Cercle donné un Pentagone
Equilateral & Equiangle ; Ce qu'il falldit fairc-

& démontzer. :

/
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PROPOSITION XIIL
PROBLEME XIIL

Dans un Pentagone donné , . qui eft Equian-
gle © Equilateral y décrive un Cercle.

E fuppofe que le Penta-
_} gone ABCDE, Equila-
*" teral & Equianle, foit
domné; & je propofe d'y
inferireun Cercle,  Pourle

aire ,

Coupez (parlag.dur.). -
les deux Angles BAE & cC L p
ABC, qui fe fuivent, en.
deux égalemens, parles Lignes droites AF, BF.
Erdu Point F, ot ces Lignes f¢ renconcrent , abail-
fez fur un des Cétez la Perpendiculaire ¥G. Puis
duCemge F, & de lintervalle FG, décrivez un
Cercle, Celadrant, jedisque ce Cercle eft inferit
dans ¢ Pentagone donné. Pour le prouver,

- Abaiflez da Point F les Lignes FH, FI, FK,-

FL, perpendiculairement fur les Corez BC , CD,
DE, EA. Celapof¢: T
PuifguJe Pentagone ABCDE eft fuppofé Equi-
laceral, TCOté AB, du Triangle AFB, eft égal
au Coté BC, du Triangle CBY; fe Coré 3 cft
commun d cesdeux Triangles ; &' Anule ABF ft
¢3al A I'Angle CB¥, par la confiruétion. Donc
U'Augle BAF eft égal 4 I’Angle BCEF. Or l'Angle
BAF eft moirié-de I'Angle BAE, qui eft dgal a

BCD, puilque ie Pentagone ¢it fuppofé Equian-

gle. Tarrane I'Angle BCF eft auffi moicié de I'An-
gle BCD.Er par confequent les deux Angles BCF &
- DCF
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DCFfontégauxentr’eux. Onprouvera deméme,
que I'Angle CDF eft égala I Angle FDE, & I’Angle
DEFal'Angle FEA. Maintenant, comparant les
Triangles FBG & FBH : I'Angle FBG vient d’é-
tre prouvé égal I’ Angle FBH , & I’ Angle FGB eft-
égalal’Angle FHB, crant tous-deux droits par
laconftruétion ; & le Coté FB eft conimun i ces:
deux Triangles. Partant FH eft égale A FG, parla
26.du1. On prouverade méme, que laLigne FI
eftégaledFH; laLigne FK 4 FI; & laLigneFL,
aFK. Parconfequent lescinq Lignes FG, FH, FI,
EK , & FL, font toutes égales; & Ie Cerclequi eft
déerit du Cetire ¥, & de ineérvalle ¥G, pafle
auflf par les exeremitez de toutes les aurres : & cha-
cune de ceyLignes eft tn demi-Diametre du Cercle.
Or les Cérez du Pentagone ABCDE font élevez
perpendicihiirement aux extremitez de ces demi-
Diametrés. Partant {parla16.du 3.) ces Cotez:
touchent le Cetcle. Et pat eonféquent ce Cercleeft.
infcrit dans le Pentagone donné; Ce qu'il falloit
faire, &démotiret. v

. PROPOSITION X1V,

PROBLEME X1V.

Alentonr d'un Pmtkgom donné 5 qus eft
Equilateral € Equiangle , décrire un’
Cercle, o R

JE fuppofe quele Pentagorie ABCDE .. Equilae-
ral & Equianglc, foit donné ; & je pl'OPO['e de.
décrire un Cercle alentour dece Pentagone. Poux
Ie faire =
Coupez les deux Angles BAE & ABC qui fefui- -
yeut, en deux également, par lesLignes ,drcKchs
. ¥
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AF, BF. Puis du Point F, ot cesdeux Lignesfe
rencontrent , & de lintervalle FA, déenvezun
Cercle. Cela éuant, je dis que ce Cercleeft décrit
alentour du Pentagone ABCDE. A
Pour le prouver ,

Menez les Lignes droites FC, B I E‘ )

FD, FE. Celapofé:

_ Par un raifonnement fembla-

ble 4 cclui de la Propofition pré- &

cedente, on prouvera que les )
Angles BCD, CDE, & DEA, font coupez ¢n
deux également. Les Angles BAE &, ABC le font
aufli, parlaconftru@ion, Orlescing Angles du
Pentagone ¢rant €gaux, les dix Angles, qui en
font lds moitiez , font aufli égaux. D'ou il fuit,
?uc puifqu'au Triangle ABF les Angles FAB, FBA,
onrégaux ; lesdeux CotezFA, ¥B, quilesfol-
ticnnent , font auffi égaux, par la 6. du 1. On
prouvera de méme, que la Ligne FC eft égale &

~ FB; la Ligne FD, A FC; la'Ligne FE, a FD.

De forte queles cing Lignes FA, EB, FC, FD,
FE, fontégalesentr’elles. Par confequent le Cer-
cle qui eft décrit du Centre F , & del'intervalle FA,
pafle aufli par les extremitez des Lignes ¥B, FC,
FD, FE, ceftd dire parles Sommiets des Angles

duPentagone. Ec partant ce Cercle et décritalen-

tour du Pentagone donné ; Ce qu'il falloit faire, -

‘& démontrer.

w5

P X O-
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. “PROPOSITION XV.
PROBLEME X V.

. Dans un Cerclé donnéy décrire un Hexa-
* N . , .
gone qum’lateml ¢~ Equiangle.

E foppofe quele Cercle ACE A
'} foirdonnd; & jepropofé &’y g Y
infcrire un Hexagone Equi-+ ° G
lateral & Equiangle. Pour le fai-
e, c 7 E
Menez un Diametre rel qu'il o)
vous plaira, par exemple AGD.

‘Puis du Point D, & deI'intervalle
DG, décrivezle Cercle CGE. Ce Cercle colipera
le premier aux Points C& E. Menez par ces Points
les Diamerres CGF & EGB. Puis menez les fix Li-
gnes droites AB, BC, CD, DE,EF, FA. Cela
¢raut;, je dis que I'Hexagone ABCDEF , qui eft
inferitan Cercle donnd, eft Equilateral & Equian-
gle. Pour leprouver , .
Par le raifonnement de la premiere Prop. du 1.
on prouvera que lesdeux Triangles DGC , DGE,
font Equilateraux ; & par la§.du 1. on prouvera
qu'ils font Equiangles. Etpartant { patlajz.dui.)
chacun de leurs Ang!cs vaut le tiess de deux droits.
Or (parla 13. du 1.) lesdeux Angles CGE, &
EGF, valent deux droits. Parcant fi on Ote I’ Angle
CGE , I'Angle reftant EGF vaudra auff le tiers de
deux droits. Etainfi les trois AnglesCGD, DGE,
EGF, fontégaux entreux, Mais les-Angles AGF,
AGB, BGC, qui leur {ont oppofezauSommer,
leur fone égaux’, parlais.du 1. Donc lesfixAn-
gles qui fone autour du Centie G ,' font tous L%;;u‘:’
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D'on il fuit (parla26.duj.) que lesfix Arcs fur
lefquels ils sappuyent, font égaux; & (parla 2o,
u3.) quelesfixLi nes droites AB, BC, CD, DE,
F', FA, qui les {outiennent , A
font égales. Par confequent I'He-
xagone ABCDEF eft Equilateral.
Maintenant , qu'il foir Equi-
angle, cela fuit de la 27. dujs.
Car chacunde ces fix Angles s"ap-
puye fur un Arc qui contient qua- .
tre-fois la 6. parde dela Circon- :
ference du Cercle. Ainfi nousavons dansun Cér-
cle donné décrit un Hexagone Equilateral & Equi-
angle ; Cequ'il falloit faire , & démontrer.

COROLLAIRE

Tl fuit de cette Propofition,, que le Coeé del'He-
xagone eft ¢gal au Rayon du Cercle auquelil eft

infcrity puifque chaque Cocé a éeé prouvé égal au

demi-Diametre.

3283/,,
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PROPOS’ITION XVIL
PROBLEME XVL

Dans un Cercle donné o décrire un Quin-

deqagonc Egquilateral & Equiangle.

E fappofe guc le Cercle ADBC foit donné ; & je
propofe d'y inferire un Quindecagone Equila-
teral & Equiangle. Pour le faire, '

Décrivez premierement un Triangle Equilateral.

Puis ( parla 2. Prop. ) décrivezdansle Cercle don-
né le Triangle ABC, dquianglea ce Triangle Equi-
lateral. Décrivez enfuite { par la11. Prop.) dans
ce méme Cerclele Pentagone A
ADEFG,Equilateral & Equi-

angle, & menez du Point B

au Point E la Ligne droite D

BE. Cela érant, je dis que

ccreeLigne BE et leCotd du q
Quindecagone  demandd. £

Pour le prouver,

Fuifque par la conftro@ion, leTriangle ABC

c

- eft équiangled un Triangle Equilareral, il eftauf

Equilateral, par les §. & 6. dur. Etpartantles
trois Arcs ADB, BEC, & CGA, que fes Chtez
fotitiennent, font égaux , parla 28. du 3.8 chacun
deuxettla 3. parciedela Girconference du Cercle.
Drailleurs, puifquele Pentagone ADEFG eft Equi-
lateral, par la conftrudtion: lescing Arcs quefes

. Corez folitiennent , font aufli dgaux » & chacun

d'eux cft la cinquime partie de la Circonference
du Cercle. Or puifquel’Arc ADB eft la 5. partic dq
la Circonference , on peutlui appliquer cing COtcz .
du Quindecagone. Er puifque I'Arc ADen cﬁ‘:‘-‘*

cinquic-
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cinquiéme partic , on lui en peur appliquer trois.
Par confequent on peut.en appliquer fix aux deax
Atcs AD;, DE. Mdis ‘nous avons montré qu'on ea

‘péur appliquer cinq a1'Arc ADB. Par confequent

onen peut appliquer una I'Arc BE. Et ainfi la Li-
ne droite BE , qui lui eft appliquée, eft le Cdeé
u Quindecagone. D'ou il A .

fuit, qu’en appliquant quin-

ze Lignes égales 4 BE , 3

toute la Circonference du

Cercle, onale Quindecago-

ne demandé. Et ainfi nous

avons dans un Cercle donné

décrit un Quindecagone E-

_quilateral.

Deplus, puifque chacun des Angles dece Quin-
decagone, comme BEH, s"appuye fitr un Arc qui
folitient treize fois la 1 5. partiede la Circonference
du Cercle ; rous ces Auglgs senfuivent égaux ; par
Ia 2. du 3. Etpar conféquent ce Quindecazone cft

-auth Equiang]e ; Ce qu'il falloit faire, & démon-

trer,,

-EL E.
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DEUCLIDE.
LIVRE CINQUIE ME.

DEFINITIONS.

A N E Grandeur eft dite en mefurcr
F7 uneautre, lors qu'érant prife un
certain nombre de fois, clle I'é-
gale, & lamefureprécifement.
Ainfi une Ligne de quatre’

% s S . . :
w22 pieds, eft dite mefurer une Li-
gnede 20 pieds, parcequelakignede 4 piedsétant
prife cinq fois, égale jultement celle de 20 pieds; -
mais une Ligne de 6 pieds n'eft pas dite mefurer
une Ligne de 20 pieds ; parce que la Ligne de 6
pieds , €rant prife rant de fois que I'on voudra, nelz

~ mefure pas précifément.

2. Une partie #ligiote d'une Grandeur , eft une

partie de cette Grandeur qui fa mefure précifé-
ment. ) ,
Tome I, - K : Ainfl
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Ainfi une Ligne de 4 picds, cft une partie ali-
quote'd'une Ligncde 20 pieds. : -

La partie aliquote prend fon nom & fa dénomi-

nation, du nombre de fois qu'clle mefure la Gran-
deurdontelle eft partie; ou bien du nombre des
partics égales dans lefquelles elle divife cette Gran-
deur.

Ainfi, une partie qui mefurenne Grandeur ‘deux

fois, s'appelleun Demy, & s'écrit ainfiZ. Une.

partie qui mefure une Grandeur trois fois, s'appel-
leunTiers, & s'deritainft £. Une partic qui me-
fure une Grandeur quatre fois, s"appelle un Quart,
& s'dericainfi L. &ec. - .
- 3. Une partic aliguante d'une Grandeur, cft
une partic de cetie Grandeur qui ne la melure pas
précifément. -

-Ainfi une Ligne de fix pieds eft une particali-
quanté d’ane Ligne de vinge pieds.

Quelquefois une partie aliquante d’une Gran-

deur a des partics aliquotes qu mefurent Ja Gran-"

deur dontelle eft partie , commepar exemple 8,
qui eft une partiealiquante de 12 , a pour partie ali-
quote 4, quicftletersde 12; dont 8 par confe-
quent fait les deux-tiers, puifqu’il coutient deux
fois 4, quel'on éeritainfi 2.

Les partics, foitaliquotes, foit aliquantes , s’ap-

pellent Fractions du Tout dont elles font parties. Et
enles marguant comme nous venons de faire, le Ca- .

raétere de deffus s’appéllele Numeraceur de la Frac-

tion , & celui de deflous s'appelle le Dénomina- -

teur.
4 Des parties pareilles, ou femblables, de
_ deux Grandeurs, ce font des parties, dont l'une
cft ca comparaifon de fa Grandeur, cu de fon
Tout, ceque l'auere eft en compataifon du fien.
Ainfi 3 & 5, fontdes parries femblablesde 12 &
de20; parce que comme 3 eft le quart de 12, de
meme § eftle quart de 20. )
1l

-\
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T eft bon de remarquer ici, que fion bredes par-
ties femblables de deux Grandeurs, les feftes en
feront des parties femblables. .

Ainfi3, quichlequartde 1z, étantotédess;
& §, quicltlequartdezo, éantoréde 20: les
reftes 9 & 1 font des parries emblables de 12 & dé
20, & fgavorr les trois-quaits.

5. Une Grandeur eft dite multiple d'une aucre
‘Grandeur, Jorfqu'elle la contient un certain nom-
bre de fois précifément ; & celle qui eft contenng
s'appelle fous-multiple ; laquelle fert de mefure &
Pautre. »

AinfiuneLigne de 20 pieds eft multiple d'une
Lignede 4 pieds; & une Ligne de 4 pieds eft fous-
multipled'une Lignede 20 pieds 5 parce que com-
me['une contient, 'autre eft conteénug , juftement

s fois; & ainfi Pune fertde mefure d Pautre,

6. Des Equimultiples de plufieurs Grandeurs,
cefont des Grandenrs qui contiennent également

/celles donc clles font dites Equimultiples, ou qui
fonr également mefurdes par ces Grandeurs.

Ainfi deux Lignes, dontl'une eft de 20 pieds,
& l'autre de 1§ picds , font équimulriples de deux
autres Lignes, dontl'unecftde 4 pieds & I'autre
de 3 pieds: parce que comme 20 cx mefuré § fois
par 45 auffi 15 eft mefuré § fois par 3.

1l eft évident que fid des Equimultiples de deux
Grandeurs, on ajoiite d'autres Equimultiples de
ces Grandeurs , Ies Touts feront encore Equimul-

©* tiples deces mémes Grandeurs.

De_méme, fi des Equimultiples de deux Gran-
deursl’on e des Equimulriples de ces Grandenss
Ies reftes feront encore équimultiples de ces mémes
Grandeurs , ou leur feront égaus.

7- Raifon, c’eft le rapport qui eft entre deux
Grandeurs de méme genre, comparées I'une 2
lagtre felon leur quantite.

Les Grandeurs de méme genre , comme font

L Koa deux
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deux Lignes, deux Surfaces, denx Corps, s'ap-
pellent Homogenes.

. Les grandeurs de divers genre , comme une Li-
gne & unec Surface ; une Surface & un Corps, s'ap-
pellent Hererogenes. .

Or le rapport qui eft entre deux Grandeurs de
méme genre , lorfqu'on les compare I'une 4 I'au-
tre, pour {cavoir comment & combien de foisI'u-
necontient T'autrc » oulautre eft contenué, sap-
pelle Rasfon. . :

Er d’autant qu'on ne peut pasdire comment &
combien de fois une Grandeur cft contenué dans
une autre qui n'eft pas de mémegenre; cela fait
3u‘il n’y a point de Raifon entre des Grandeurs de

ivers geure., '

Deméme, d'aurant quec'eft une propricté pars
ticuliere aux Grandeurs finies, de pouvoir fervie
de melure , & de pouvoir étre mefurdes, & quon
ne peut pas dire qu'une Grandeur infinie contenne
tantde fois une grandeur finie, ni qu'une Gran-
deur finie foit contenu€ rant de fois dans une Gran-
deurinfinie: De li vientaufliqu'il n'y a point de
Raifon entre une Grandeur finie & une infinie, en-
core qu'on les fuppofe toutes-deux de méme genre.

8. Les Termes d'une Raifon, font les deux

. Grandeurs que I'on compare enfemble.

9. L’Antecedent d'une Raifon, eft le premier
Terme desdeux quel on compare I"un a I'autre.

10. Le Confequentd’une Raifon, eft le fecond
Terme des deux que I'on compare.

Ainficomparant1§d 10: I'Antecedenteft 15, &
le Confequenteft 10.

1t. LaRaifon d'dgalité,, eft une Raifon ou I"An-
tecedent eft égal au Confequent.

, 12- La Railon d'inégalité, eft unc Raifon od
I Anrecedenr n’eft pas égal au Confequent.

3. La Railon d'inégalitd “majeare, et une
Raifon oul'Antecedent oft plus grand que le Con-
{equent, .o 14 La

e i e
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14. La Raifon d’inégalité mineure, cft unc
Raifon ou I' Antecedent eft plus petit que le Confe-
quent., .

14. La Raifon Rationnclle, ou la Raifon de -
nombre d nombre , eft celle ot 'on peur exprimer

2t nombre combien de fois I' Antecedent contient

e Confequent , oucombien de fois il eft conteny
dans le Confequent. Telle eft la Raifon qui eft en-
tre uneLigne de 6 pieds , & uneLigne de 4 pieds,
oul’Antecedent contient le Confequent une fois &
demye ; oucelle qui eft entre une Liguede 2 pieds,
& unc Lignede 4 pieds , ot I'Antecedent eft con-
tenu deux fois dans le Confequent.

16. La Raifon Irrationnelle, ou Sourde, eft
celle ot il eft impoffible d'exprimer par nombre
combien de fois I'Antecedent contient le Confe-
quent, ou combien de fois il eft contenu dansle
Confequent; comme la Raifon qui eft entre le Coté
d'unQuarré & {2 Diagonale ; qui cft telle, ‘qu’en-
core que chaque Ligne & pare ait plufieurs parties
aliquotes, -iln'y ena pourtant pas une decelles qu#
mefurent'une, qui puiffe mefurer 'autre ; & ainfi
on ne fcauroit exprimer par nombre le rapport qui
eft entreces deux Lignes. '

17. La quantité d'une Raifon d'indgalité ma-
jeure, eft le nombre qui exprime comment &
combien de fois I"Antecedent contient le Conlfe-
quent. . . -

Ainfi comparant une Grandeur de 12 pieds avec
une Grandeur de 6 picds, la quantité de cette Raifon
eft2, dautantque 12 pic«?s contiennent 6 pieds
deux fois; & certe Raifon s'appelle Double. De
méme, comparant 12 2 4, la quantité de certe
Raifon eft 3, d’autant que 12 contient 4 trois fois 3
& cetre raifon s’appelle Triple. Dememe encore,
corparan; 124 8 , Jaquantiré de certe Raifon eft
un & demi, d'autgot que 12 contient 8 unc fois &
demye ; & certe Raifon s’appelle Sefquialtere. &c.
. g K3 18. 1a
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18. La quantité d’une Raifon d'inégalit¢ mineure
eft le.nombre qui exprime comment & combien de
fois I' Antecedent eft contenu dans le Confequent,
ou quelle partic il eft du Confequent:

Ainfi comparant une Grandeur de 6 pieds, avec
unede 12 pieds ;, la quantité de cetre Raifoneft un
demi, parce que ¢ pieds font la moitié de 12 pieds;
& cette Raifon s'appelle Sous-double. De méme,
comparant 44 12, laquantité de cetre Raifon cft
untiers, d'autant que 4eftle tiersde 12 ; & cette
Raifon's’appelle Sous-triple.  Etde méme encore
comparant § a1z, la quantité de eette Raifon eft
deux-tiers; d'autant que 8 font les deux-tiersde 125
& cette Raifon s'appelle Sous-{efquialeere.

Parld, ilparoit que deux Raifons font dgales,
Jorfque I Antecedent de F'une contient fon Confe-

uent s comme I'Antecedent de 'autre contient le
ch ; oubien lorfque I’ Antecedent de I'une eft con-
_tenudans fon Confequent, comme I'Antecedent
del'autre eft contenu dans Icfien. :

Ainfi la-Raifon de 1543 10 eft égale 4 JaRaifon
de 12 4 8; parce quecomme 15 contient To une

-fois & demye, de méme 12 conticnt 8 ane fois &
demye. N

Mais une Raifon eft plus grande qu'une autre,
Jorfque I' Antecedent de [a premiere contient plus
de fois fon Confequent , quel’Antecedentdela fe--
conde ne contient le fien; ou bien lorfque I'Ante-
¢edent de la premiere eft une plus grande partic de
fon Confequent, quel’Antecedent de la feconde ne
Yeft du fien. :

Ainfi la Raifon de 1§ 4 geft plus grande quela
Raifonde 12 4 6 ; parceque I'Antecedent 1§ con-
tient fon Confequent §, trois fois ; au lien que
I' Antecedent 12 ne connent fon Confequent 6 que
deux fois. Toutau contraire, la Raifonde s a 12 ¢ft

rlus grande que Ja Raifon de § 4 1 ; parce que
- FAntecedent 6 eft la moiti¢ de fon Confequent 12 5
. aw
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au lieu quel’Antecedent § n'cit que le tiers de fon
Confequent 1§.

19. Proportion, c’elt lareflemblance ou I'éga-
lité de deux Raifons.

Ainfiily 2 propordion entre ces quatre Grandeurs, -

1§ == 310 = 12 — 83

parce quelaRaifonde 15arocltlaméme, ou oft
i égale:ilaRaifon, de 1248; ou comme l'on dit

communément , parce que 15 eftd 10, comme1x
eftas.

20. Des Grandeurs proportionelles, font celles
entre lefquelles il y a proportion. o

Ainfiles Grandeurs 1§ —— 10 == 12— 8,
font proportionnelles; cat comme 1 § contient 10
unc fois & demye, ainf 12 contient 8 une fois &
demye. , o

21. La Proportion continué, eft celle oi le
Confequent de la premiere Raifon fert d Antece-
dent i la feconde. .

Ainfi il y a proportion continug entre ces treis
Grandeurs, 18 —— 12 —— 8; parceque18eftd
12, comme 12 eft2 8: ouYonvoit que 12, qui
eftle Confequent dela premiere Raifon, et I'An-
tecedent dela feconde. ’

22. La Proporrion non-continué,
I' Antecedent de la feconde Raifon
Confequent de la premicre. ]

Telle ¢t ka Proportion qui eft entfeces quatre
Grandeurs, t§ —— 10 — 12 — 8, Parceque
12, qui eft I"Antecedent de la feconde Raifon, eft
different de 10 , qui eft le Confequent dela premic-
re. )

23. Les Termes homologues d'une Proportion,
font ceux qui tiennent le méme rang, ou qui font
de méme nom , dans une Propostion.

Ainfi dans la Proportion précedente , les deux
Antecedens 15 & 12, & les deux Confequents 10
&8, font des Termes homologues ; parce qu'ils

’ K 4 uennent
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rienuent le méme rang, & ont un méme nom
dans cctte Proportion. .

Remarquez que la Proportion dont ila éedparlé™ -
jufques-ici, s'appelle Geomerrique ; pourla diftin- - - ﬁ

er d’unc autre, qu'on nomme Arithmetique,

aquelle {e rencontre entre trois Grandeurs, dont
la premiers furpaflela feconde , oueneft furpafide,
d’une quantité égale  celle dont ¢ette feconde fur-
pafle latroifiéme , ou encft furpaffée ; oubienen- .
trequatre Grandeurs , dont la premiere furpaflela
- feconde , ouen eft furpaflée, d'unequantitd égale
acelle dont la troifiéme furpaffe laquatriéme, ou = "~ .
en eft furpafiée. T

Ainfi la Proportion qui fe rencontre entre ces.
trois Grandeurs ; 16 — 12 —— 8, eft unePro- -
portion Arithmetique ; parce que comme la pre- )
miere furpafle Ia feconde e 4, de méme auffi la fe-
conde furpafle la troifiéme de 4.

Ainfi la Proportion qui fe rencontre _entre ces
quatre Grandeurs, 1§ —= 10 =— 7 —— 2, eft
encore une Proportion Arithmetique ; parce que
comme la premiere forpafle la feconde de §, de
méme dufhi la troifiéme furpafle la quatriéme de .-

Comme la Proportion Geometrique eft la prin-
cipale, & d'unplusgrand ufage quela Proportion

Arithmefigiiii c'eft auffi de celle-13 dontnousen-
tendronsqflE, quand nous parlerons fimplement
de Proportion. : )
24. Conclure en Raifon Inverfe, ou en.chan-
cant les Termes, c'cft de quatre Grandeurs qui
{ont proportionnelles , conclure quic le Confequent
de la premiere Rajfon eft 4 fon Antecedent , comme ,
le Confequentde la fecondecft au fien. Ou, ccqui Y
eft la.méme chofe, c’eft changer les Termes gcs ;
Raifons, & faire quele Confequent devienne l'An-
tecedent, & I"Antecedent le Confequent,
Ainfi,aprés avoir montré que 1§ cft 4 10,comme
12e(ta 8: fi lon vient 4 dire, donc 1o cftdxg,
© comme

o - b——a T X 2T L
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comme 8 cft d 12 : cela s’appelle conclure en Raifon
inverfe.

Or il eft ¢videnr que fi quatre Grandeurs font
onportionncllcs » clles font encore proportionnel-

es en Raifon inverfe. Cars'ileft vrai que I’ Antece-

dent de la premiere Raifon contienne {on Confe-
quent, de méme que I'Antecedent de la feconde
contieit le fien: il eft vraianfli quele Confequent
de la premicte eft contenu dans fon Anteccdent ,
de méme que le Confequent de la feconde eft con-
tenu danslefien,

Ou bien au contraire, fil'Antecedent dela pre-
micre Raifon eft contenudans fon Confequent, de
méme que I'Antecedent de lafeconde eft contenu
danslc fien: il elt vraiaufli que le Confequentde
la premiere Raifon contient fon Antecedent, de
méme que le Confequent de la feconde contient le
fien. Car contenir & étre contenu font termesrela-
tifs , qui s’entendent & quis'expliquent 'un par
Fautre.

25. Conclure en Raifon Alterne , c'eft de quatre
Grandeurs qui font proportionnelles , conclure que
' Antecedent de la premiere Raifon eftd I Anrece-
dent de la (econde, comme le Confequent de [a
premiere et au Confequent de la feconde.

Ainfi , aprésavoir montré que 1§ eft a 1o, com-
mer12efta8; il'onvientd dire, donc 15eft iz,
comme 10 cft 3 8 : celas’appelle conclure en Raifon
alterne. )

Quelques uns efliment que {uppofé que quatre
Grandeurs foient proportiennclles, il eft évident
qu’on peut conclure qu'elles fogt proportionelles
en Raifon alterne, . :

Neanmoins , il faut remarquer qu'on ne peut
valablement conclure en Rsilonalterne, & moins
que les quatre Grandeors ne foient de méme genre.
Car parexemple, fi on fuppofoit qu’une Ligne fii

aune ausre Ligne, comme une Superficic eft 3 une

K auire
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autre Superficie : on ne pourroit pas pour ccla con-
clure quela premiere Ligne feroit 4 la premiere Su-
petficie, comme la feconde Ligne efta la feconde
Superficic ; érant évident, par ce qui a éeéditci-
deflus, qu'il n'y 2 point de railon d'uncLigned
-une Superficie. '

26. Conclure en compofant s c’eft de quatre
Grandeurs qui font proportionnelles . conclure que
I3 fomme de I'Antecedent & du Confequentdela

- premiere Raifon, eft au fenl Conf'cqucnt decette
premiere Raifon, comme 2 fomme de 1'Antece-
dent & du Confequentde la feconde Raifon , eftau
feul Confequent de certe feconde Raifon,

Ainfi, aprésavoir montréquerscftd 1o, com-
me 12 eft 48; fil'onvientd dire, doncz2geft d
10, comme20eftd 8: celas’appelle conclure en
compofant.

Or il eft évident que fi quatre Grandeurs font
proportionelles , on peut conclure en compofant,
quelles font auffi proportionnelles.  Car conclure
en compofant, n’eft autre chofe que compofer de
nouveaux Antecedens, qui contiennent leurs Con-
fequensune fois plus que les premiers Antecedens
ne les contenoient. Or, par la g’up ofition , les
premiers Anzecedens contenoient également leurs
Confequens. Drou il fuie, que lesnouveaux An-
tecedens les doivent encore contenir également ; &
ainfi ces quatre Grandeurs doivent étre encore pro-
portionnelles.

27. Conclureendivifant, c'eft de quatre Gran-
deurs qui font proportionnelles, conclure que
Fexcezdu premigr Artecedent par-deflus fon Con-
fequent , cft 4 fon Confequent, comme I'excez du
fecond Antecedent par-deflus fon Confequent , eft
auffi a fon Confequent.

Ainf, aprédsavoir momré que 1§ eftd 10, com-
me1zeltd 8; fiton vientddire,donc g eftd 1o,
‘caol::nmc 4 eftd8: cela s'appelle condlure en divi-

.
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Tl eft encore évident que fi quatre Grandeurs font
3 proportiouelles, on peut conclure en divifant,
W qu’elles font aufh proportionnelles.  Car conclure
LU en divifanr, n’cft autre chofe que compofer de
: nouveaux Antecedens, quicontiennent leurs Con-
c fequeus une fois moins que les premiers Antece-
i dens nelescontenoient.  Or, par la fuppofition ,
les premiers Antecedens contenoient également
leurs Confequens.  D’ouil fuit que les nouveaux
Antecedens les doivent encore contenir également 5
3 & ainfi ces quatre Grandeurs doivent étre encore

.. proportionnelles. ’ )
"- 28. Conclure par converfion de Raifon, c'elt
de quatre Grandeurs qui font proportionnelles ,

s conclure que I’ Antecedent de la premiere Raifon eft
" a fon excez par-deflus fon Conlequent, comme
‘ I’ Antecedent de la feconde eft i {on excez par-deflus.

lefien.

L, Ainfi, aprés avoir montrd que 15 eftd 10, com-
- me 12 eft 4 8; fil'onvientgdire, doncrgeftd
© 5, comme 12 ¢ftd 4: cela s"appelie conclure par

" convetfion de Raifon.

11 ¢t encore évident que fi quatre Grandeurs fone
proportionelies, on peut conclure par converfion
de Raifon , qu'elles font aufl: proportionnelles. Car
puifque, par fuppofition, les Antecedens contien-
nent également les Confequens, c’eft une neceffi-

o ¢ que les Confequens foient des parties femblables
. des Antecedens. Si.doncon 6te les Confequens des
. Autecedens, les reftes fcront encore des parties fem-
N blables des mémes Antecedens ; & par confequent
les Antecedens les contiendront éga}icmcnt , & la
:‘. Raifon quiferaentr’enx fera femblable. .
b 29. Raifon compoféc, c'eftune Raifondont la
. E\Ianltiyé refulte de la multiplication de la quantiré
: ¢ pluficurs autres Raifons.
Pour bien entendre cette Definition, confiderez
_par cxemple cestrois Grandeurs, 24.6. 2: & 1¢-
. Ks
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marquez que la premiere étant quadruple de la fe-
conde, & lafcconde étant triple de Ia troifiéme,
& par confequent la quantité de la Raifon dela pre-
miered lafeconde étant 4, & celledelafeconde
latroifiéme érant 3 : il eft vraidedire, que lapre-
miere Grandeur, comparéed la troificme, encft
le quadruple du triple, oulacontient quatre-fois
trois-fois, c'eft 2 dire douze-fois. Si bien quela
quantité de la Raifon de la premiere Grandeurd
la troifiéme eft 12. Or cette Raifon dodecuple,
3ui refulte de la multiplication des quantitez des

eux Raifons particulieres, 4 & 3,¢ft dite compofée
de ces deux Raifons.

1l fuirde 14 , que fi on difpofe 4 difcretion rantde
Grandeurs qucqi'on voudra: la Raifon de lapre-
micre  la derniere fera compofée de toutes les Rai-
fons moiennes & particulieres, qu'ont entr'elles

toutes ces Grandeurs , drant compardes de fuite

Tunedlautre. Ainfi, ayantdifpoféd difcretion
ces quatre Grandeurs, 24.6. 3. 12: la Raifon de
244 12, ( quieft une Raifon double, ) eft compofde
decellesde 243 6,de 64 3,8&de 34 12. Etdefait,
multipliant 'un par I'autre 4,2, & %, (quifont
Ies quantitez de ces Raifons, ) le produit, quieft
2, eftlaquantitédelaRaifonde24d 12.

~ Remarquez,que comme le méme produit qui re-
fulte de la multiplication de deux nombres, peut

refulterdela multiplication de deux antres: aufh -

une méme Raifon pear éere compolée de pluficurs
Raifons differenies. Ainfi, par exemple, la Raifon
dodecuple, quenousavons veu ci-deflus étre com-
polde de la quadruple & delatriple,, peutaufliéire
compofée de [#{extuple & de la double.
| Maintenant, files Raifons qui fe trouvent entre
pluficurs Grandeurs d'une pare, font égales ou’
femblables 3 celles qui fe rencontremt entre plu-
“eurs autres Grandeurs d’une autre part, chacune
dlafienne: il eft évidenc que la Raifon cbmpogéc
- : cs
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des premietes Raifons , doit ¢ere égale 4 la Raifon
compolZe des autres {emblables 5~ érant neceflaire
que les mémes quantités ou les mémes nombres
multipliés denx fois , produifent le méme nombre
oula méme quantite. _

Ainfi, fil'on fuppofe d'une part ces trois Gran-

. deurs, 14. 6. 2. & daurre PAIt Ces trois autres:

Grandeurs ; 36.9. 3 5 entre lefquelles les mémes
Raifons , fcavoir la quadruple & wiple, fe ren-

- contrent : c'eftunc necefficé que laRaifonde 24 4

2, foic femblable 2 la Raifonde 364 5 ; puifquela
quantité de chacune de ces Raifons rcFulte dela
multiplication de 4 par 3.

30. Raifondoublée, c'eft une Raifon compo-
{¢e de deux Raifons femblables. -

Ainfi fuppofant trois Grandeurs continuément
proportionnelles , telles que font celles-ci, 64.16.
43 (Puis comparant la premiere 2 lacroifiéme: la
Railon qui fetrouve entre ces deux Grandeurs, 64
& 4> {laquelle eft compofée des deux Raifons fem-
blablesde 644 16, &cde 163 4, ) s'appelle Raifon
doubléede 643 16. : '

31. Raifontriplée, c’eft une Raifon compofde
detrois Raifons femblables.

Ainfi, fuppofant quatre Grandeurs continué-
mentproportionnelles, comme font les {uivantes
64.16. 4.1 ; puiscomparant la premiereala qua-
triéme: I Raifon qui (& trouve entre ces deux
Grandeurs, 64& 1, (laquelle eft compofée des
trois Raifonsemblablesde 643 16°, de16d 45 &
de 43 1,) sappelle Raifon triplécde 644 16.

- 32, Proportionordonnée, c'eft l'arrangernent
de pluficurs Grandeurs d'une parr, & dautant

. d’autres Grandeurs dane autre part, difpofées de

telle forte, quela premiere du premier ordre foit
dla(econde, comme lapremieredu fecond ordre
eftdlafeconde ; puisla feconde du premicr ordre d
latroifiéime, comme la feconde du fecond ordre a la

K ? . 1101~
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troifiéme ; & la troifiéme du premier ordre i fa
quatri c:me » comme latroifiéme du fecond eft 3 Ja
quatriéme, & ainfi de fuire,

Ainfi, ayant misd’une part les quatre Grandeurs
fuivantes, 12. 4 2. 8. & d’autre part ces quatre au-
tres, 30. 10. §. 20. qui font difpof€es detelle forte,
que la premiere 12 eft 4 lafeconde 4, commela

"premiere 3o cftdlafeconde 10 ; que la feconde 4

eftalatroifiéme 2 ,. commelafeconde 10 et d la
troifiéme § ; & que la troifiéme 2 eft 3 la guatrié-
me38 , comme la troifiéme  eft i la quatriéme 20:
cérarrangement s’appelle Proportion ordonnée.

33. Proportion troublée, c’eft I'arrangement
de plufteurs Grandeurs d’une part, & dautant

d’autres Grandeurs d’une autre part, difpofces de

telle forte , que lapremiere du premier ordre foi
lafeconde, comme lapenultiéme du fecond ordre
eft 4 la derniere ; puis la feconde du premier or-
dre 4 la troifime, comme I'antepenuliiéme du
fecond ordre d la penukiéme , & ainfi de fuite.

Ainfi, ayant mis d’une part les trois Grandeurs
12. 4. 2. & d’autre part ces trois autres, 18. 9.3. qui
font difpofées de telle forte , quelapremiere 12 eft
3 la feconde 4,- comme la penultiéme 9 eft dla
derniere 3 ; & quelafeconde 4¢eftd latroifiéme 2,
comme l'antepenultiéme 18 4 la penultiéme 9 : cét
arrangement s'appelle Proportion troublée.

34. Conclure en Raifon égale, c'eft (aprés
avoir fuppofé que quelques Grandeurs d’une part,
& autant d’autres dune autre part;font proportion-
nelles, {oiten Proportion ordonnée , foiten Pro-
portion troublée, ) conclure que la premiere d'une
partefta la derpiere, commela premiere de l'autre
pare eft 4 la decntere.

_Ainfi, dansPexemple qui a éeé ci-deffus rappor-
té de la Proportion ordonnée, conclure que la
premrere Grandeur 12 eft 4 la dernierc-8, comme
la premiere 30 eft 4 la deruierc 20 ; Oubien , dans

: I'excm-
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T'exemplede la Proportion troublée , conclure que
la premiere Grandenr 12 efta l.a derniere 2, com-
me la premiere 18 eft dladerniere 5 : celas’appelle
conclure en Raifon égale.

11 eft cerrain qu'on peut fort bien eonclureen
Raifon égale;; c’eft 4 dire qu'on peut fort bien con-
clure , quela Raifonde Ia premiere Grandeur 3 Iax
derniere d'une part, eft femblable i la Raifonde la
premicre Grandeur 4 la derniere de ['autre part.
Car chacune de ces Raifons eft compofée des Rai-
fons moyennes & particulieres qu'il y aentreces
Grandeurs; lefquelles Raifons (ont fuppofées éga-
les, oules mémes, & qui parconféquent doivent
produire une méme quantité,

Ainfi dans cér exemple dela Proportion oxdon-
née,12. 4. 2.8 ; 30.10.%. 20; laRaifon de 13 d
8 cft compoféde dela Raifon triple, deladouble,
& dela fous-quadruple; & de méme laRaifonde
30 4 20 eft compofte de la Raifon triple, de la
double,& de 1a fous-quadruple,qui font les mémes.:

De méme auffi,dans cét exemple de la Proportion
troublée, 12.4.2; 18. 9.3 ; laRaifon de12 4 2
eft compofée delaRaifon triple, & deladoubles
ou refulte de la multiplication de 3 par2 : &de
méme fa Raifon de 13 4 3 eft compofée dela Rai-.
- fon double & de la triple ; ou refilte de ta multipli-

cationde 2 par 3, qui foncles mémes, & doivent
par confequent produire une méme quanitité.

Encore que toutes les manieres de conclure, dont
il a éed parléci-deflus, pavoiffent fort juftes & con-
viinquantesd tous ceux qui les awaminent avec un
peu d’atrention ; neanmoins Euclide a jugé & pro-
pos de les démontrer, auffi bien que quelques au-
tres veritez auffi faciles; & c’eft a quoiil employe
le cinquiéme Livre de ces Elemens. Maisil préup-
pofe les trois Axiomes fuivans, qui i direlevrat.
ne- font pas plus évidens que les cholesd Ia prenve
defquelleil lesemploye,

Axro
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AXIOMES.

1. Sidequatre Grandeurs proportionnelles, I'on
prend 4 dilcretion des Equimultiples des deux An-

* tecedens , comme aufli desdeux Confequens: les

Equimultiples des deux Antecedeus {eront toftjours,
ou plus (grands, ou plus petits, ou’ égaux a ceux
des Confequens.

Ainfi, de ces quatre Grandeurs, qui font pro- .

portionnelles, 15, 10, 12. 8. prenant & difcretion
des Equimultiples de 1§ & de 12 5 comme auffide
10& de 8 : fil'Equimultiple de 1 furpaffe I'Equi-
multiple de 10 ; I'Equimultiple de 12 furpaflera
I'Equimultiple de 8: ou bien fil’Equimulriple de
1 cft égal 31 Equimuliple de 10 ;5 | Equimultiple
der2 fgra auffi égal 4 'Equimultiple de 8 : ouen-
fin, fi l‘Equimuhxfle de 1 eft moindre que I'Equi-
multiglc de 10; I'Equimaultiple de 12 fera auffi
moindre que I'Equimulriple de 8.

2. Tour aucontraire, fi quatre Grandeurs font
telles,, qu'en prenant 3 difcrerion des Equimulti-
ples de la premiere & delatroifiéme, ceftddire
des deux Antccedens; & de la feconde, & dela
quatriéme , c'eft a dire des deux Confequens: il
arrive que I'Equimultiple de lapremiere ne puifle
jamais ¢tre égal & I'Equimultiple de la feconde,
fans que PEquimnleiple delatroifidme nefoitaufli
¢gal A I'Equimultiple de la quarri¢me : Ou quel'E-

uimuliple de Iapremiere ne puifle jamais {urpaf-
er I'Equimultiple de la (econde, fans quel'Equi-
multiple de latroifiéme ne furpafle celut de laqua-
triéme: Ou enfin,que I'Equimulziplé de la premiere

- nepuifle jamais étre mondre que LEquimultiple

dcl lafeconde, (ans que 'Equimuldple dela troi-
fidme ne foit aufli moindre que celui de la quatrié-
me: alors ces quatre Grandéfirs font porportion-
nelles. Ainf, parce quc ces circonfbances arrivent

tolt-
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tobjoursen cesquatre Grandeurs 1§. 0. : 12.8. .
clles font proportionnelles. ‘
. 3. Enfin, fiquatte Grandeurs font telles , qu'en -

(I prenant & diferetion des Equimultiples de la pre-

.." miere & de la troifiéme, comme aufli de la fe-

jo conde & de la quatriéme , il puifle quelquefois

4 arriver que I'Equimultiple de la premiere fur-
paflera Equimultiple de [a feconde, fans que'E-

. quimultiple de la troifiéme (urpafle celui de la qua-

. trime : alors ces quatre Grandeurs ne font pas

- "proportionnelles ; &ilya plus grande Raifondela

¢. ©  premieredlafeconde, quedelatroifiémea laqua-

7 tridme. Ainfices quatre Grandeurs, 12, 6. : 7. §.

- ne font pas propottionnelles ; & ily a plus grande
Raifonde 1246, quede 74 5. Car prenant a dif-
~ cretion des Equimu?tiples de 12 &de7, parexem-

:7 ple24 & 14, commeauflide 6 & de 5, parexem-
ple 18 & 15: il arrive que 'Equimultiplede 12,
fgavoir 24, furpaffe 18, Equimultplede 6 5 fans -
que"Equimultiplede 7, {cavoir 14, furpafle 15,
PEquimultiple de 5. :

v S
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PROPOSITION I

THEOREME L

Sl y a tant de Grandeurs que lon voudra
Equimultiples dantant d'autres Gran- )
deurs , chacune alafienne: comme l'une
Jera multiple de lune o ainfi les tomtes
[eront mulriples des rontes.

E fuppofe qu'il yait a
'U§gd pa(lt p Icux 'A_Q_I‘-I__;‘B By

%" Grandeurs, {¢cavoir ;
AB, CD; & d‘?aautrc S—L—]'(—'-'D o
part deux autres Grandeurs, fcavoit E& F 3 & que
AB foit autant multipledc E , que CD eft multiple
deF. Celadrant, je dis que comme ABeft multi-
pledeE, ou CD multiple de F; de méme AB &
CD, Prifes enfemble, font multiplesde E, &de
F, prifesaufli enfemble. Pour le prouver,

Concevez que AB foit divifée en trois parties

égalesdE , fcavoir AG,GH, HB ; & CDentrois & "

parcies es & F, fcavoir CI, IK, KD: cequi
ft  puifque AB &.CD font fuppofces
esde E& de F, Cela pofé:
AG eftégaled E ;& que Cleftdgaled
F; il s’enfit que AG& CI, Ptﬁés enfemble, fe-
_ront égales 4 E &4 F, prifes auffi enfemble. De
méme, GH& IK, prifes enfemble , feront aufli
€galesi E& A F, prilesenfemble ; & ainfi de fuite.
Et parce que AB& CD font {uppof¢es équimulti-
ples de E&de F, & qu'ainfi le nombre des parties
de AB égales 4 E, .eft doal au nombredes parties
de CD égales 3 F: aptanitde fois.que 'on pourra
: " pren-

o
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rendre dans AB une partie égaled E , autantde -
gois on pourra prendre dans AB & CD des parties

égalesd E&AF. Etpar confequent, comme AB

‘eft triplede E, ainfi AB & CD), prifes enfemble,

fonttriplesde E & de F, prifes auili enfemble ; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION 11
THEOREME IL

Si la premicre Grandeur eff autant mul-
tiple de la feconde gque latroifiéme leff .
de la quatriéme 5 ¢ la cinquiénie en-
core autant multiple de la [econde, que
la fixiéme Pef auffi de la quatrieme :
la Grandeur compofée de la premieré
O de la cinguiéme , [era autant multi-
pledela feconde , que la compoféc de
la troifime ¢~ de la fixiéme y le fera dg
la quatriéme, C

C,DE, F, BG,EH; &quela T .
premiere AB foit autant mulriple H.

JE fuppofc ces fix Grandeurs , AB, G—
e lafeconde C, que Ia troifiéme DE

Peftdela quatriéme F ; & que fa cin-

quiéme BG foit encore autant multi- 18

ple de la fecondeC, que la fixiéme ol
EH I'eftauflidela quatriéme F. Cela I I

<tant, jedis que la Grandeur compo- A C DF
féede lapremiere & de la cinquidne,, s .
fgavotr
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favoir AG, cft autant multiple delafeconde C,
ue la Grandeur DH, compoféede larroifiéme &
e la fixiéme, l'elt de la quatriéme F. Pour le
prouver )

Puifque AB & DE font équimultiples de C & de
F, le nombre des parties que AB contient égales
C, eft galaunombre des partiesque 5.

DE contient égales 4 F. Deméme,

puilque BG & EH {font encore équi- H
multiplesde C& de F, lenombre des

parties que BG contient égales aC,,

eft aufli égal au nombre des parties 1n

que EH contient dgales 4 F. $1donc E

aux nombres égaux des partiesde AB I I ’

& de DE ', on ajolite les nombres CDF
égaux des partiesde BG& de EH ; il .
s’enfuivra que le nombre des parties que la toute
AG contiendra égalesa C, fera égal au nombre des
gaxties que la toute DH contiendra dgales A F: c'eft

dire qué AG fera autant muliple de C, que DH
leferadeF 5 Ce qu'il falloit démontrer.

RN
i gl
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PROPOSITION III

THEOREME IIL
8i la premiere Grandeur eff antant multi-
ple de la feconde o que la troifiéme Deft
) de la quastriéme , & qi'on prenne des
i Equimultsples de la premicre & de la

troifieme: I Equimuliiple de la premic-.
re [era autans multiple de la [econde,
gue U Equimultiple de la troifiéme le fe-
ra de la quatriéme. '

deurs, A, B, C, D; dont M
la premiere, 3 fcavoir A, eft
autant muldple delafeconde B, L
que latroifiéme CI'eft de la qua-

triémeD. Je fuppofe deplus, G } K{'
geR !

]E fuppofé ces quarre Gran- ¢

;8

qu'on ait pris Iis Gran&ieulrs El&

FM, équimultiples de. la pre-

miere Aq& dela tfoiﬁe’m_c C.%er EAB F C D

ladtane, je dis que EI'élt antane multiple de la fe-

condeB, que FM ['eft dela quatriéme D. Pourle

. prouver,

d Concevez que Eloit divifée en trois parties éga-
lesa A, fgavoir, EG, GH, HI ;’& FM entrois .
paf_zies ¢gales AC, fcavoir FK , KL, LM. Cela

. of¢ :

F Puifque EG eft égaled A; & FK égaled C, il

s'enfuit que EG & FK conticnnent autant de fois B

&D, que A & C les contiennent, 1l en eft de
~ méme




338 ELEMENS D'EUCLIDE.

méme des parties GH & KL, & ainfidefuite. Or ~

puifquic {a premiere Grandeur EG eftautant multi-
ple’ 3: lafeconde B, quelatroi-
fi¢me FK l'eft de la quatriéme
D; & que lacinquiéme GHeft |,
encore aurant multiple de la fe- L
conde B, quelafixicme KL l'eft -
de la quatri¢me D : il s’enfuit, G K
par la Propofition precedente , } [ J— 1
ue la Grandeur EH , compofée EABFCD
de Ja premiere & de la cinquié-
me, eft autant multiple de la feconde B, quela
Grandeur FL , compofée de la troifiéme & de la
fixiéme, I'eft dela quatriéme D. Enfuite de quois
prenant EH & FL pour la premiere & la troificme
. Grandeur , & HI& LM pour la cinquiéme & la
fixiéme: onconclura de méme , que EI cft autant
multiple de B, que FM I'eftde D; Cequ'il falloic
démontrer, . .

M

& ZS
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PROPOSITION 1.

. THEOREME 1V.

, Si quatre Grandenrs font proportionnelles,
B O gu'on prenne 4 diftretion des Equi-
o multiples de la premiere & de la troi-
“,l’ - fibme 5 comme auffi des Equimultiples

de la feconde ¢ de la quatriéme : il y
aura méme Raifon de I Equimylriple de
la premiere o ' Equimultiple de la fe-
conde, que de I Equimultiple de latroia

fiéme & I Equimnltiple de 1a quatriéme.

E fuppofe que A foit 4 B, com- ] ]
me C etdD ; & qu'on ait
lpris adifesetion E & F, équi-

multiples de la premiere A, & de
latroifiéme C ; commeaufli G &
~o . H, équimultiples de la feconde
. B, &dela quatriéme D. Cela
€rant, jedisqu'il yaméme Rai-
fondeE, Equimultipledela pre-
miete, 3G, Equimulriple de 1a
- feconde; que de F, Equimulti-
ple de latroifiéme, aH, Equi-
muliiple dela quatriéme. Pourle *
prouver, .
Prenez I &K, dquimuleiples

—i) P
g,
—— R ‘

R —
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de G&deH, Celapofé: Puifque
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. deE & deF. Prenez auffi L & M, équimultiples:
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Puifque E » confiderée comme

piemicre Grandeur, eft autant

muleiple de A, confiderée com-

- me feconde, que F, troifiéme,
Ieftde C, quatriéme; & qu'on {
aprisles GrandeursI& K , équi- i
multiples de E & de' F: il sen- I E
fuit , par]a Propofition preceden- K F C
te, que I & K font aufli ¢qui-
muluples de A & de C, ceft i
-direde la premiere & dela troifié-
.me des quatre que nous avons
fuppofées proportionnelles. De
-meme,.G & H érant équimuli-
plesdeB& deD; & L & M -
ayant éié prifes dquimultiplesde G & H: il s'en-
Suit que L & M font équimultiplesde B & de D,
c'eft a dire de la feconde & de la quatri¢me des qua-
‘tre que nous avons {uppof€es propartionnelles.
Par confequent, par le premier Axiomede ceLi-
vre, fil’Equimultiple 1 {urpafle 'Equimultiple L,
I'Equimuluple K {urpaffera ['Equimultiple M ;
s'il eft dgal, l'autre fera égal; s'il eft moindre,
P'autre feraaufli moindre. Cela érant, puifque I
& K ont été prifes équimulriplesde E 8¢ de F, pre-
miere & troifiéme des quatre Grandeurs qu'il s'a-
git de prouver étre proportionnelles ; & quel &
M ont ¢é prifes équimultiples de G & de H, fe-
conde & quatriéme de ces quatre Grandeurs: it
senfuit, par le fecond Axiome, qu'elles font en
effer proportionnelles ; & qu'ainfi il y a méme
Raifop de E 4 G, quedcFaH; Ce qu'il falloit
démountrer. :

REMARQUE

Par cette méme methode,on peutaifément prou-
ver, que fi quatre Grandeuss font proportionnelles,
‘ clles

o S
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. eesferont encore proportionnelles en Raifon in:
verle. Parexemple, fi Aetd B, comme C eft 2
¢ D= on prouvera aifément que Bfera 44, com-
meDeftaC. Caraprésavoirpris E & F, équi- ~
multiples de A & de C, premiere & troifiéme
- Grandeurs des quatre qui {font fuppofées propor-
tionnelles; piris G & H, équimuluplesde B& D
feconde & guatriéme: on conclura, par le pre-
<. mier AxiomedcceLivre, quefiEcftépaledG, F »
;. feradgaled ¥ i E furpafle G, F fur(faﬂ'era H; ’
’ & fi Eeft moindre que G, F fera moindre que H.
i Orficelacftvrai, il eft doncvrai aufli, que i G
L eltégale A E, H (eradgale 3 F; i G eft moindre que
N E, Hferamoindreque F; & fi G furpaflc E, H
< furpafleraauffi F. Confidesant donc maintenant B
- comme premiere Grandear, A comme feconde ,
D comme troifiéme , & Ccomme quatriéme ; on
conclura,, Far le fecond Axiome , que ces quatze
Grandeurs (ont proportionnelles en Raifon nver-
5 fe, c'cﬂtédircgueBcﬁiA, commeDeft 3 C;
) Cequ'il falloit démontrer.

.. PROPOSITION 7.
THEOREME v.

V- Si une Grandeyr ef autant -muln};le dune

- . autre Grandenr 4 que la retranchéc Ueff |
_« de la retranchée: le vefle fera antant

' multiple dis refle, que la- toute Peft-de
A la toute. - '

3. YEfuppofe que AB eft aurant multiplé de CD, quet
‘; o laterranchée AE Veft de larcrranchée CF. Cela
Vme I, L “drant,
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duant, je disque le refte EB eft anrant mulriple dg i
refte FD, que la toute AB l'eft de latoute CD. B
{ Pour le.prouver ,

Pofoits que GA {oitautant multiple de FD, que
AE l'eft de CF, ou que ABl'eftde CD. 1] s'en-
fuivra, parla1. Prop. de g A E B
ce Livre, que GEfera ap- r————-5—
tant multiplede CD, que CFoD
AEl'cftde CF, Or AB cft "
fuppofée autanemultiple de CD, que AE I'eft de -
CF. Donc GE eft autant multiple CD, que AB %
Peftauflide CD. Etpar confequent les Grandeurs 1
GE & AB, qui font équimulciples d'zne méme
Grandeur , font é?lcs entr'elles.” St donc on dte
lapariie AE, quileureft commune, le refte GA
fera égal A EB. Or GAa €té pofée aurant multiple.
deFD, que ABl'elt de CD. Er partant EB eft

aurant multiple de FD, que ABl'eftde CD; Ce ¥
qu'il falloit démontrer. . B
PROPOSITION VL |

"THEOREME VI - .

Si denx Grandewrs [ont équimultiples de-
deux autres Grandewrs , ¢ gw'on en - =

" retranche des équimsltiples : les refles | 4

 fevont équimnltiples de ces mémes Grans
deursy owils lenr feront éganx.

foient équimultiples des deux autres Grandeurs
E&F. & qu'on’en ait recranché AG& CH,,
uimpltiples des mémes Grandeurs E & F. Cela

JE fuppofe que les denx Grandenrs: AB , €D, ¢
q
- , Po[é y
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. les. Cela érant, je
dis premicrement quela Raifonde Al CeftJamé-

 soluiait g

LIVRE CINQUIE'ME. 243
ofé, je dis que les reftes GB& HD 1B
?om équimuluples de E & deF, ou D
quils leur font égaux. Pourleprou- 10 n
ver,

Puifque AB & CD font équimalti- I [
ples de'E&deF, il y a dans ABay- .
tant de parties gales AE, quiilyena AE FC
dans CD d'égalesd F. Et puifque AG & CH font

. aufli dquimultiples de E & de F, ilyaauffidans

AG autant de parties égalesd E, qu'il yenadans
CHd'égalesa F. Si donc des deux nombres égaux
de parties qui font contenués dans AB & dans CD
on Gte les nombres égaux de parties qui font conte-
nués dans AG & dans CH , 1l s’enfuit qu'il reftera

" dans GB autant de parties égales A E , qu'il en refte-

radans HD d¢galesd F. Etpar confequent, sil en
refte plufieurs dans GB & dans HD , ces reftes fe-
ront équimultiplesde E & de ¥ ; ques'il nen refte

. gu'unc, ces reftes leur feront égaux’; Ce qu'il falloit

émontrer.

PROPOSITION VII
THEOREME VII_.

Les Grandeurs égales ont méme Raifon &
une méme Grandewr 5 € une méme
Grandeur & méme Raifon 4 des Gran-
deurs égales. ’ ’

Edfuppofé queles A, 4 Dies—nt
ecax Grandeurs

C ot Tt
A& B fonc ¢ga- Bt E bt

L a2 me
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me quecellede Ba- o, p
C. Pour lg prowver, F .

Prenez 4 difcretion E
les Grandeurs D & B-—
E, ¢quimultiples de Ja premiere Grandeur A, &
de la troifiéme B.: Prenez encored difcretion la -,
Grandeur F, équimultiple de la feconde & quatrié-
me C. Celapofé:

Puifque les Grandeurs D & E font équimultiples
des deux Grandeurs égales A& B, elles font aufli
égales entr'elles. Et par confequent, fi D eft égale a
]-‘g, E lui eftaufli égale ; fi Deft plus grandeque F,
E eft anfli plus grande que F ; enfin fi D eft moindre
qucF, Eeft auffi moindrequeF. D'oui il fuit que
AcftdC,commeBeftiC,parle2. Ax. Cequil
falloit premierement démontrer.

Je disen fecond lieu, qu'il y améme Raifonde C
a4 A, quedeCi B. Carpuilque A et d C, comme
Beftd C: enRaifoninverle, ( par le Corollaire de
la 4 Prop.de ceLivre, ) Cefta A, comme Ceftd
B ; Ce qu'il falloir anfli démontrer.

v SOOI
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PROPOSITION VIII
THEOREME VIIL

Si dewx Grandeurs font inégalesy la plus
grande anra plus grande Raifon & wune
méme Grandeur , quela plus petite ; &
au contraive y cette méme Grandenr an=

ra plus grande Raifon 4 la plus petite,
gwa la plus grande,

E fuppofe queles deux Grandeurs -~ g -
AB& Cfoient inégales, &que - X
*" AB foit la plus grande. Cela "
¢rant,- je dis premierement que AB
aplusgrande Raifon 3 D, que C B
n'aaD. Pourleprouver, £
Retranchezde ABla parrie AE,
égaled C. Puisprenez FG & GH, '[
€quimulciplesde AE & de EB;de tel- 1
le forte que chacune des deux Gran- -
deurs FG & GH furpafie la Grandeur D, Prenez en-
core la Grandeur IK tellement multiple de D,qu’elle
foit plus grande que FG,mais plus petite.que FH.Or
cela fe peut faire aifément ; car puifque G furpaf~
fe D, 1leftail¢demuliplier D enforte quelle fur-
pafle G, fans qu'elle furpafle FH. Cela pofé:
Puilque FG & GH font dquimultiples de AE
& de EB, il 'enfuit { parla 1.Prop.) queFH eft
autant multiple de la toute AB, que FG l'elt de
AE, oudefonégaleC. -
Confiderant donc ici ces quatre Grandeurs, AB
premicre, D feconde, C troifiéme, & derechef
L D qua-
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D quatriéme; & que les Grandeurs FH ,. FG, font
équimultiplesde la premiere AB & de la troifiéme
C; &quelKeft é?uimultiplc delafeconde & dela
quatriéme D: Puifque FH multiple de Ja premie-
ze AB; furpaffe IK multiplede la feconde D, fans
que FG multiple de a troifiéme C, furpafle IK
muldiplede Ia quatriéme, quieft la méme D: il
s'enfuit ( parle 3. Ax.) quelapremiere Grandeur
AB, a plus grande Raifon a la fecon- H
deD, que la uoifiéme Cnad la [ x
quairiéme, ceft & diredla méme

“Grandeur D3 Ce qu'il falloit d¢- G
montrer.

.. Jedisenfecondlicu, quelaGran- {5
deur D 2 plus grande Raifon 4 la
pluspetiteC, qu'cten’a 4 a plus ]
grande AB. Pour le prouver , 111

Confiderant maintenant D com- A € DF I
me Ptemicrc & rtroifiéme Grandeur , C com-
me feconde , & AB comme quatriéme: Puifque
1K multiple dela premiere D, furpafle FG multi-
ple de la feconde C, fans que IK muliplede la
toifiéme D, f{urpaffe FH multiple de la quatriéme
AB: ils'enfuit (parle 3. Ax.} que Daplusgran-
de Raifon alaplus perite C, quelaméme D n'a
la plus grande AB ; Cequ'il falloic encore démon-

trer.

B

8B5S
&5
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PROPOSITION IX.
THEOREME IX.

Les Grandeurs qui ont méme Rasfon 4 une
" méme Grandeur , [ont égales entrelless
< celles anxquelles une méme Gran-

deur 4 méme Raifon o font auffi egales
ensrelles,

E fuppofe_premiercment » que lesdeux
Grandeurs A & Bayent méme Raifon
i la méme Grandeur C. Cela€eant,

" je dis que cesdeux Grandeurs A & B font I l

égales encr’elles.

Carficela n’¢roit, il faudroitquel'une & p C

fore plus grande que 'antre. Etcela drant,
il s’enfuivroit, par la Propofition précedente, que
la plus grande auroit plus grande Raifon i la Gran-
deur C, que n’auroitla plus petite ; ce quicft con-
tre la fuppofition. L'une n’eft donc pas plus grande
quel'autre ; & par confequent elles font égales.

Je fuppofe en fecond lieu, qu'une méme Gran-
deur, .comme C, ait méme Raifon i deux Gran-
deurs, comme A & B. Cela dant, je dis queces
deux Grandeurs A & B (ont auff; égales entr'elles.

Car ficelan’¢toit , il faudroit quel’une fiie plus
petite que l'autre. Er cela drant, il s'enfuivroit,
par la Propofition précedente, que la Grandeur C

auroit plus grande Raifon 4 celle qui feroit plus pe-
s tite, ({u'clle n'auroir 4 la plus grande ; ce quieft
" contre la {uppofition, L'une n'eit donc pas plus pe-
i tite que l'autre ; & par confequent elles font égales s
Ce qu'il falloit démontrer.
e— ) _
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-PROPOSITION X
'THEOREME X.

Dedeux Grandeurs, celle gui a plus gran-

de Raifon & une méme , eft la plus gran-
de 3 € an contraive o celle & laguelle
une méme a plus grande Raifon, eft la
plus petite. o

E fuppofe premierement , que des deux
Grandeurs A & B, A a plusgrande
Raifon 3 C, que Bn'ad C. Cela
étant, je dis que A eft plus grande que B.
Pour le prouver, ; :
Si A n’croicpasplus grandeque B, il A B C
faudroit qu’elle lui fit égale , ouqu'clle
fiie plus petite que B. Siclle [ui ctoic égale, ils’en-
fuivroit { parla 7. Prop. ) que A & Bauroient mé-
me Raifona €5 ce quielt contre la fuppofition. A
n'eft doncpas égale A B, Que & A crone plus petite
que B, il s'enfuivroit, (par la 8. Prop.) que A
auroit moindre Raifon A C, queBn'aaC; cequi
eft aufli contre la (uppofition. A n'eft donc pasaufli

- plus petite que B, Par confequent A cft plus grande

-que B; Cequ'il falloir démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu, que Caplus grande
Raifona B, queCrn'ad A, Celadrant, jedisque
Beft plus petite que A.

Car fi celan’éroit, il faudroit que B fiit égale d
A, ougquelle firr plus grande. Sielle droit égale,
il g'enfurvroit {parla7.Prop.) qu'ilyauroir mé-
me Raifonde C2 B, quedeCaA; ce qui eft con-

. e

B
Shr AN
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tre la fuppofition. B w'eft donc Fas égaled A. Que
i B éeoit plus grande que A, il s’enfuivroit ( par
la 8. Prop. ) qu'il y auroit plus grande Raifon de C
iA, quede Cd B; cequieft encorecontre la fup-
pofition. B n'cft donc pasaufli plus grande que A.

, Par confequent B et plus perite que A; Cequ'il
-Fatloir démontrer. y

PROPOSITION X1,
.THEOREME XIL

- Les Raifons. qui font femblables a une mé=

me s font [emblables entrelles.

E fuppole que A foitd B, comme Ceft 3 D; & de
plus, que comme Cefta D, ainfi E foira F.
Celaétant, je dis quecomme AeltiB, ainfi

Ectta F. Pour le prouver,

Gt }[l—‘q-ﬁ_. T—t——r .
Ar—t Ch=ey Ew— ’
Dr— D P .

Prenezddiferetion G, H, 1, équimulriples des
Antecedens A, C, E. Prenez de méme i difcretion
KL, M, équimultiples des Confequens B, D, F.
Celapofe:

Puifque les quatre Grandeurs A, B, C, D, font”
proportionnelles, & que G & H fontles Equimul-
tiples dela premiere & de fa troifieme, & queX &
L font les Equimultiples’ de la feconde & de la
quatriéme: il s'enfuic (par le 1. Ax.) que G ne
pourra &ure €gald K, que HnelfoitdgalaL ; on
que G ne pourra furpaffer K, que H nefurpafle L 5
ou enfin que G ne pourra étre moipdre que K » guc

Ls Huae
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H ne foit aufli moindre que L. Mais puifque les
quatre GrandeursC, D, E, F , font auffi propor-
tionnelles, & que H& I fontles Equimultiples de
Ia premiere & de la troifiéme Grandeur, 8 que L
& M font les Equimultiples de [a feconde &deia
quatriéme : ils'enfuitantfi {parle1. Ax.) que H

Gt Hr—t—g Jror—t——
At Cr——t B
B— Di—t P—

7 Kty L bttt M e efnnet
ne fcauroit &tre égal iL, queInefoitégaliM;
ou ?ue H ne fgaurotr ére plus grand que L, quel
ne foit plus grandque M 5 ou enfin que H ne {gau-
roit ére moindre que L, que I ne foit auffli moin-
dre que M. Er partant Gne Eom-ra ére égal ik,
que I ne foit dgal 4 M ; .ou bien G ne pourra étre
_plas grand que K', que Inefoit plus grand que M ;
oubienenfin G ne pourra étre moindre que K, que
1 ne foiraufli moindre que M. )

Mais G & I font les Equimultiples de a premicre

& de latrotfiéme des quatre Grandeurs qu'il s'a%it :
es

de prouver étre proportionnelles; & K & M font

Equimultiples de la feconde &-de la quatriéme.
Drod il fuic { par le 2. Ax.) que ces quatre Gran-
deurs A, B,E, F, font proportionnelles; c'eftd
dire, que A eft 4 B, commeEeftaF; Cequ'it

falloit démontrer.

T

P RO

At i
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PROPOSITION XIL
THEOREME XIL

Si tant de Grandeyrs que Pon voudra font
propertionnelles : comme Uun des An-
tecedens [era 4 fon Confequent 5 ainfs
tous les Antecedens pris enfemble [eront
« vous les Confequens pris enfemble.

4F. Celadunr, je dis que comme 'un des
Antecedens A oft 3 fon Confequent B, ainfi
tous les Antecedens A ,C:, E , pris en{emble, font &
tousles Confequens B, D, F, prisanfli enfemble,
Pour le prouver, - .
Pree  (5ottt J bttt Y opeme—temet

] EEﬁ‘leoﬁ‘, que Afoitd B, comme Cefta D, &

nez a :
dilere- Armt ‘C;.-u g .
tionG, Bt D et ¥
H Py I,, Ko——l——-{ T vt . M N

éq}ximu‘lti_ les desAntecedens A, C , E. Prenez de
meéme 4 diferetion K, L, M, équimnltiples des
Confequens B, D, F. Celapofé: Sl

1l s'enfitic {par la 1. Prop. ) qu'autant que la
Grandeur G cft multiple dela-Grandeur A , autaht
aufli les Grandeurs G, H , I, prifes enfemble , font
multiples des Grandeurs A, C , E , prifes aufli en-
femble; & qu'autant que la Grandeur X eft mulsi-
ple de la Grandeur B, aurant les Grandexirs K,L;Ms
prifes enfemble, font multiples des Grandeurs B,
D,F , prifes auffi enfemble.D’silleurs, puifque A cft
aB,commeCeftaD ;& queG& H (gnt équimul-
- L6 tiples
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tiples de la premiere & troifiéme,& K & L équimul-

tiplesde la {cconde & quatriéme : il fuit ( par le1,

Ax.)quefiGeftégale i K, H fera égaled L; ou que

fi G furpafle K, H (urpaflera L; ou enfin que fi Gelt

moindre que K, Hferaaufli moindre que L. Mais

Fuifque C eﬂ:iR, commeEeftdF; &queH&I
Gr—+r+ s .

ont ¢- +H D D e
quimul- At . Cr—t . Er—l
tiplesde ’ \ A

Ia pre- et . Dt rr—e v
miere et Lt My '

& delatroifiéme de ces- Grandeurs, & L & M dqui- .

multiples de la feconde & de la quatriéme: Hne
feauroit auffi étre égale 4 L,que I ne foitégalei M 5
ou bien H ne {cauroit {urpafler L , que I ne furpafie
M ; ouenfin H nefcauroit écre moindre que L, que
1 ne foit aufli moindre que M. Par confequent G ne
fcauroit étre égalc 2K, queG, H, I, prifescn-
fg‘nblc, nefotent auth dgalesaK, L, M, prifes
guffi enfemble ; ou bien G ne {gauroit furpaﬂ{r K,
que G,H, I, nefurpaffentK, L, M; ouenfinG
1ie fcauroit étre moindreque K, queG, H, 1, ne
foient moindres que K, L, M. Mais G d’une part,
&G, H, I, d'autre part, font équimultiplesde
1a,premicre A, & de latroifiéme A, C, E, des
quatre Grandeurs qu'il s’agit de prouver éere pro-
portionnelles ; comme aufli K d'une part, &K,
L, M, d'autrepart, font dquimultiples dela fe-
tonde B, &delaquatriéme B, D, F, de cesqua-
tre Grandeurs. D'onlilfuit (parle 2. Ax. ) qu'el-
Ies font proportionnelles ; &ainfi, que comme A
¢ft d B, ainfiA, C, E, prifes enfemble, fonta
B, D, F, prifesaufli enfemble ;Ce qu'il falloit

d¢montrer,
1 .

J
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PROPOSITION XIIL
THEOREME XIIL

Si la premiere Grandenr off & la fecon-
de, comme la troifiéme eff 4 la qua«
triéme 5 mais que la troifieme ait plus
grande Rasfon & la quatrieme, que la
cinguiéme 4 la fixiéme: il y aura auffi
plus grande Raifon de la premicre i la
Jecondey quede la cinguicme 4 Ia fixic-
me.

YE fuppofeles fix Grandeurs A, B, C, D, E;
J F, & que la premiere Afoita la feconde B,
comme la troifiéme C eft 3 la quatriémeD;
mais que la Raifon de C 4 D foit plus grande que
celle de la cinquiéme Edla fixiéme F. Celadtant,
jedisque Aaplus grande Raifon 4 B, quc E na
aF. Pour le prouver,
Gt H{ et Yt
Aty C it N Er— - v
s D Fr—t i
Puifque A eft 3 B, commeCeftiD; ils’en-
fuic ( par le 1. Ax. yiqu'en prenant 4 difcretion des
Equimultiples de [a premiere & troifiéme Gran:
deur, & des Equimultiples de la feconde & dela
?uatrie'mc: jamais ’Equimultiple de C ne furpaf=
era'Equimultiplede D, quel’Equimultiplede A -
nefurpafle auffi I'Equimultiple de B, Mais puifqu'il
T ’ L 7 Y aPlQS
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{a plus grande Raifon de Ca D, quedeEAF; §
Ton prend 4 difcretion des Equimultiples de I
‘premicre & de la troifiéme , & des Equimulti-
ples de la feconde & de la quatriéme : il fe
foutrg faire que I'Equimulsiple de C furpaflera
"Equimultiple de D , fans que I'Equimultiple de
E furpafle PEquimultiplede ¥. Partantilfe pourra
faire aufli qu'ayant pris 2 difcretion des Equimuld-
G r——t—t— g+ [
Ar—— Cr—— E st
B D Fit
K——— Lttt Mttt

- plesde A& deE, (quifontlapremiere &la trot-

{iéme des quatre Grandenrs qu'il s’agic de proaver
Iétre pas proportonnelles, ) & de méme des
Equimultiples de B & de F, quifontla feconde &
fa quatriéme; il fe pourra, dis je, faire que T'E-
quimultiple dela premiere A furpaflfera 'Equimul-
iple de la feconde B, fans quel'Equimultiple de
latroifiéme E furpafle ' Equimultiple dela quarrié-
meF. D'od il fuit (par le 3. Ax.) qu'ilyaplus

rande Raifon de A 3 B, quede EAF; Cequid
éuoi: démontrer.

555
55
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PROPOSITION X1/.
THEOREME XIV.

Si de quatre Grandenrs proportionnelles
la premiere eft plus grande que la troi-
fiéme: la [econde (era auffi plus gran-
de que la guatriéme 5 [i égale 5 égale 5

[ moindre , moindre.

Beftauffi plus grande que la quawsié- 4 g C]L
me D. Pour leprouver, -

Puifque A eft plus grande %ue C,ilyaplusgran-
AcRaifonde Ad B, quedeC4B, pariag. Prop.
OrlaRaifonde Ad Beltla mEme quecelle de C &
D, par fuppofition. 1l y a donc auffiplus grande
RaifondeC4 D, quedeC 4 B, Et pastant | gar
la 10. Prop. ) Dﬁ:raplus(gctite ue B, ou B plus
grandeque D ; Ce qu’il falloit démontrer:

Je luppofe en fecond lieu, que de
¢es quatte Grandeurs proportionnelles |
4, B,C,D,lapremiere Afoit égale
4 la woifiéme C. Cela drant, jedis |
que la feconde B eft auffi égaledla | |
quatriéme D. Pour le prouver , ABCD

Puifque A eftégalea C, ilyamé =

- meRaifonde A2 B, quede éa‘.B ; parla 7. Prop.
Or la Raifon de Ad Beftlaméme que cellede C3
D. 1I ya donc aufli méme Raifonde Ci D, q:

E fuppofe que les ;‘;\mrc Grandeurs
A, B, C, D, f{oient proportion-
nelles, & premierement que la pre-

iniere A foit plus grande que latrofié-
meC. Cela drant , je dis quela feconde
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deC-a B. Et partant (parlag.Prop.-) lesGran- . '
deurs B & D fontégales ; Ce qu'il falloit démon- - *
trer. T
Jefuppofe enfin que de ces quatre | _
Grandeurs proportionelles A, B, C, S
D, lapremiere A foir moindre que
la troifiéme C. Cela érant, je dis
[ que la feconde B eftanffi moindre que
i la quatriéme D, Pour le prouver,

%uifque Aeft moindrcl:]ue C,ily ABCD
aura moindre Raifon de A 4 B, quede CdB,
par la 8.Prop. Or la Raifonde A 2 Beft laméme
que celle de C 3 D. 1l y aura donc auffi moindre
Raifonde CaD, guede Cd B. Erpartant (parla
10.Prop.) B fera moindre que D ; Quicft tource
qu'il falloit démontrer,

) PROPOSITION XV.
| THEOREME XV

;l

Si deuz Grandeurs [ont Jquimultiple: de -;
denx “autres Grandeurs o elles [eromt y
entr'elles comme les Grandeurs dant el=
des font équimultiples. ’

YE fuppofe que les deux Grandeurs »
J AB,, DE, foient équimultiples des B E
deux autres Grandeurs C. & F; fcavoir |5 \
ABautant multiple de C,que DE I'eft H
deF. Celaérant, jedisque ABeftd I
DE,comme Cefta F.Pour le prouver, D
. Puifque AB & DE font équimulsi- & CF
) :plcs deC&de F: ilyadans AB autant de parties i
Cgalesd C, qu'il yena dans DEdJégales 4F. Done |
. B {pat
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{ parla 7. Prop. ) la premiere des parties de ABa
méme Raifona la premierede DE, quela feconde
de ABilafecondede DE , & que |a troifiémed la
troifi‘me, & ainfi de fuite, s'ilyen a; & cette
Raifon eft la méme que celle dc C 4 F. Deplus,
puifque nous avons dans AB plufieurs Grandeurs
ui font toutes en méme Raifon d autant d'autres
os DE : il s’enfuit (parla1z. Prop.) que toutes
les partiesde AB prifesenfemble , font 4 toutesles
parties de DE prifes aufli enfemble, ( cequicftla
méme chofe que la toute AB eftdlatoute DE,)
comme unc {cule partie dc AB eft 4 une feule partie
de DE. Or.une feule partie de ABa été montrée
écre 4 unc feule partie de DE, comme CeftdF.
Parrant AB et iDE, comme CeftdF; Cequiil
falloit démoutrer. ,

PROPOSITION XV
THEOREME X VI

e

Si quatre Grandeurs [ant propertionnelles,
elles le feront encore en Raifon alterne.

E fuppofe T —G Ny

uc A foiv A e
EB, com- A U SRR
me CeftaD. B o D % s

Celaérant,je Fe—vr—y Hi—t—t
dis que ces Grandeurs font encore proportionnelles
en Raifonalterne ; c'eft i dire que Aefta C, coni-
me Beftd D. Pour le prouver,

Prencz des Equimaltiples tels qu'il vous plaira de
A8 de B,comme par exemple E & F. Prenez enco-
re des Equimultipfes tels aufli qu'il vous plairade
C&deD, comme G & H. Ccla pof¢: il
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. TNls’enfuit (par la Prop.précedente) queEeftd

F, commeAcltd B; &queGefta H, commeC
eftaD. Or par la fuppofition, AcftiB, comme

Ceft 3 D. Er—————iG —
Partant ( par ‘

la 11. Prop. ) A c

E e& i F, B—— Dr—

comme G eft Fi—s He—+

aH. Do il fuit (par la 14. Prop.) quefiEcft
-plus grandeque G, F fera plus grande que H ; f2
égale, égale ; fimoindre , moindre. Or eft il que
"E & F font les Equimulriples de la premiere & de la
troifiéme des quatre Grandeurs qu'il s'agit de prou-
ver étre proportionnelles; & que G & H fout les
Equimulriples de la feconde & de la quatriéme.
Donc { par le 2. Ax.) ces quarre Grandeurs font
proportionnelles. Et ainfi il yaméme Raifonde A
aC, quedeBiD; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XVI1I
- THEOREME XVIL

S: des Grandeurs rompoﬁ'e: font propor-
tionnelles, en divifant elles feront auffs
prap‘vrtiamrelle.r. '

‘E fuppole que AB eftd BC , comme DE eft 4 EF.
Cela étant, jedis (lu'en divifant elles feronten-
core proportionnelles ; c'eft 4 dire qu'il yaura

méme Railonde ACACB, quede DFAFE. Pour -

leprouver, . .
Prenez 4 diferetion les Grandeurs GH & IK’
¢quimulriples de AC & de DF. Puis prencz HL&
KM, équimultiples de CB & de FE , & auratit
mul-
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smultiplesde ces Grandeurs, tm GH & IK lefont de -

AG & de DF. Prenez derechef 3 difcretion LN &
MO, équimultiples deCB& 4(: FE. Celapofé:
Puifque GH & HL (ontéqui-
multiples de AC & de CB : il o
s'enfuit (par la 1. Prop.) que L
GL fera autant multiple dc AB, M
que GH I'eft de AC. Or GHelt H X
autant multiple de AC, quelK B g
I'eft de DF. Donc GLeft autant -
multiple de AB, que IK 'eft de |
DF. Daillenrs, IK& KMfont |
équimultiples de DF & deFE. G AD I
Donc ( parla1.Prop.) autant que IK eft multiple
de DF, antant IM eft mulriple de DE. Et par con-
fequent GL & IM s'enfuivent équimultiples de AB
& de DE, qui font la premiere & la troifiéme des

quatre Grandeurs qui font fugpofc’es proportion- "

nelles. Deplus HL, confiderée comme premiere

Grandeur, eftautant multiple de CB feconde , que -

KM troifiéme V'eft de FE quatriéme ; & LN, cin-
uiéme Grandeur , eft avtant muliple de CB
econde , que MO, fixiéme Grandeur, l'eft de

FE quatriéme. Partant (par la 2. Prop. ) HN

fera autant multiple dé CB, queKO'eft deFE;

ceftd dire que HN & KO font encore dquimulti-
ples de la feconde &-de la quatriéme Grandeur des
quatre que hots avons fuppofes étre proportion-

nelles. Ainfi (parle1.Ax.) fi GL eft égale 4 HN,

" IMferadgale aKO; fi GL{urpafle HN, IM fur-
affera KO ;3 & {i GL eft moindre que HN, IM
era moindre que KO. C'eft pourquoi ‘¢n retran-

chantdesdeux Grandeurs GL & HN, la partie HL,

qui feureft commune ; & desdeux Grandeurs IM

& KO, lapartie KM, qui lear¢ft aufficommune :

il feraencore vrai de dire,que fi GH eft égale 3 LN,

IK feraégaled MO ; fi GH furpaffe LN, IK fur-

paflera MQ; & fi GH eft moindre que LN ,1::2
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fera moindre que MO. MaisGH N7 -~

& K font les Equimultiples de o
¢ lapremiere AC,& delatroifime ¢ ¥

DF, des quatre Grandeurs qu'il "} M

s’agit de prouver étre propor- Hi X

conde CB, & de la quatriéme
: FE. Donc { par le 2. Axiome ) L e
_ces quatre Grandeurs fontpro- G AD I 4
portionnelles. Et ainfiil y 2 méme Raifonde ACa
CB, quede DF 4 FE ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XVIIL
THEQREME XVIIL

Si des Grandeyrs divifées font prapartz'on-
nellesy en compofant elles [eront enco  +
; re proportionnelles, ‘ v

tionnelles; & LN & MO font B g% .
auffi les Equimultiples de [a fe- ] iCTF £

a la Grandeur BC, comme la .
¥ Grandeur DE eft 4 la Grandeur ¥
EF. Celaétant, je dis qu'en compo- 1B |G
- fant , ces Grandeurs feront encore pro- E .
portionnelles ; c’eft A dire, que com-
me AC fera a BC, ainfi DF ara i EF. o
Car fi cela nétoit, il faudroit que
AC'flit 3 BC, comme DF eftaune A D
autre Grandeur que EF. Pofons, fi )
vous voulez , que cetre autre Grandeur foit GF 5
auguel cas ( par la Prop. précedente ) il s'enfui-
vroit , en divifant , que comme AB eft i BC»
ainfi DG feroit 4 GF. Mais comme AB eﬁ:iB_C(a
. ainft

? 'l E fuppofe (Hm la Grandeur ABfoit C
; 4
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ainfi DE eft 4 EF, par fuppofition. Partant ( par
. la 11. Prop. } DG feroit 4 GF, comme DE eft
4 EF. Or DG, qui eft la premierede ces quatre
Grandeurs, eftplus grande que la troifi‘me DE.
Donc (parla14.Prop.) lafeconde GF feroit plus
grande que la quatriéme EF ; & ainfi la partie feroit
plusgrande quele Tour ; ce qui eft impoffible. 11
eft donc impoflible que comme ACeft 2 BC, ainfi
DF {oit 4 une autre que EF.Et partant AC eft 2 BC,
commeDF eftd EF ; Cequ'il falloir démontrer.

PROPOSITION XIX.
THEOREME XIX.

Si le Tout off au Tout, comme le retran-
ché an retranché: le refle fera aufli an
refte y comme le Tous eft an Tout, .

E {uppofe que le Tout
: ABp P‘Eoir(1 au Tout A C ——‘B
DE, comme le re-

. tranché AC eft au re- "————I"-—]?' ’
tranché DF. Cela étant, je dis quelerefie CBeft
au refte FE, comme le Tout AB eft au Tout DE.
Pour le prouver,

Puifque ABeft iDE, comme ACefta DF: en
Raifonalterne , AB fera 3 AC, comme DE efta
DF, par la 16. Prop. Er en divifant, CBferad
AC, comme FE eft 4:DF, par la 17.Prop. Et.
derechefen Raifonalterne , CB ferad FE, comme
AC cft 3 DF. Or ACeftaDF , comme ABeftd
DE, parfuppofition. Donc CBefta FE , .comme

ABefta DE. Erainfi, file Tout&c. Cequ'il fal-
loit démontrer, "

R -
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REMARGQUE

. On démontre ici la verité decette maniere de
conclure, que nous avons ci-devant appellée per
eonverfion de Rajfon. Suppolons par exemple,
que ABeftd CB, comme DE eft A FE. Cela érant.

_ jedis, parconverfion de
" Raifon, que AB ferad A C B
AC, comme DEeftd p F E

DF. Car puifque ABeft ————+——
2CB, comme DEeft 2 FE :en divifant> ACferad
CB, commeDFeft AFE, Eten Raifon inverfe,
CBferaa AC, commeFE eft 4 DF. Et derechef
€n compofant, AB fera AC, comme DE cft 3
DF; Cequ'il falloitdémontrer. :

A 4
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PROPOSITION XX
" THEOREME XX

Si trois Grandeurs d'une part, & trois
d'une antre y prifes denx 4 denx en
Proporsion ordonnce , font en méme
Raifons € qu'en Raifon égaleyla pre-
micere d'une pars [vit plus grande que
la troificme: la premiervedelantre part

- [era auffi plus grande que la rroifiemes

_ fi ébgale, égale; fi moindre, moindre.

|

E fuppofe que les trais
Grandeurs A, B, C,
d'une part, & lestrois D,

E, F, d'autre parr, foient
proportionnelles en Propor-
tionordonnée ; c'eft adire,

. que Afoita B, comme Deft ABC DEF
.4 E; & que B foit 4 C, commeEefta F. Cela

£rant, jedis premierement que fi A eft plus gran-
deque C, Dferaaufl plus grande que ¥. Pour le
prouver,. T

Puifque A eft plus grande que C, il y aura plus
grande Raifonde A3 B, quede C 3 B, par Ja 8.
Prop. OrlaRaifon de D3 Eeftlaméme que celle
de A4 B. llyauradonc plus grande Raifon de D
iE, quede GaB, Ma.ispui[gucB eftdiC, com-
meEeftd F: enRailoninverfe, JaRaifon deCa
Beftlaméme quecellede FAE. 1ly a donc plus
grande Raifon%c DAE, quedeF aE. Et Par{;';:

JE—— |
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(patfato. Prop.) Dferaplus grande que F; Ce
wil falloit démontrer.
jequ'pb{c en fecond licu,
ue A foit égale 2 C. Cela ,
rant, jedis que D fera égale
iF. :
, Cax;l puifque ? eft é%de ]
aC, i yaura méme Raifon .
de A in, ue de C 4 B. ABC DEF
OrlaRaifonde AdBeftla méme que de D A E.
Donc il y aura méme Raifon de DIE, quedeC
A B. MaispuifqueBeft 4 C, commeEeftaF: en

Raifon inverfe, Ceftauflid B, commeFeftiE.

Ilya donc méme Raiforide D3 E, que de F3E.
Et partant (par la 9. Prop. ) D fera égale 3 F;
Ce qu'il falloit démontrer.

" Je-fuppole enfin , que A
foit moindre que C. Cela
<rant, je dis que D fera moin-
dreque F.
i Car puifquel'A eft moin-

re que C, i anra une .
moi;ldrc Raifonyde AiB, ABC DEF
quede CaB,pirla8. Prop. OrlaRaifondeAdB

eft Ia méme que celle de D3 E. Ily a donc une -

moindre Raifon de D 4 E, que de Cd B. Mais
puifque B eft 4 C, comme E efta F: en Raifon
inverfe, il y aura méme Raifon de Ci B, quede
F¥iE. Ily adonc une moindre Raifonde D2 E'
Exc de Fd E. Et partant ( par la1o.Prop.) D

1a moindreque F 3 Cequ'il falloit démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XX
" THEOREME XXI

Si trois. Grandeurs d'une part, € trois
d'une antre, prifes denx 4 denx en Pro-
portion trowblée 5 font en méme Rai-
fons © qu'en Raifon égale, Lo premic-
“ve d'une part foit plus grande guc la
troifiéme: la premiere de Lautre part
fera auffi plus grande que la troifiémess
fi égaleyégale s fimoindre 5 maindre. -

JE fuppofe que les trois '
Grandeuts A, B, C,

d’une part, & les trois D, T

E, F, d'autre part, foient . '
proportionnelles en Propot- . \‘
tion troublde; ceft ddire , |- +

P

ue Afoita B, commeEet A - R
EF-, & que Bfoita C, com- ABC DF
- meD eft 3 E. Celactant, je dis’ premierement,
que i A clt plus grandeque C, D feraauffi plus
grande que F. Pourle prouver,
Paifque A eft plus grandeque C, il y aura plus
%rande Raifonde A2 B, quede CaB. Orla Rai-
onde Ad Beftlaméme quecellede EAF. 1lyau-
ra donc plus grande Raifon de EA ¥, quede Cd
B. Maispuifque BeftdC, commeDeft 4 E: en
Raifon inverfe, Eeftd D, commeCeftdB. 1 y
. aura donc plus grande Raifon deEiF, quedc Ed
D. Etpartant (par la 10. Prop.) D fera plus
Tome I, M grande
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grande que F; €e qu'il falloit démontrer.

Par un {¢mblable raifonnement on montrera que
fiAeftégaled C, DfcracgaledF; &quefid eft
moindre que C, D fera aufli moindre que F. Si
donc trois Grandeurs d'une part , &c. Cequ'il fal-
loit démontrer.

PROPOSITION XXII
THEOREME X.XII.

Si tant de Grandeurs que Ponvoudra d'une
parts & autant dune awtre 5 prifes
denx a deux en Proportion ordonnée
fout en méme Raifon: en Raifon cgale,

 elles [eront proporsionnelles. '

E fuppofe d'une pare . o
J trois Grandeurs, com- I I

me A, B, C, & )
- d'autre part trois autres N 0
13 Grandeurs, comme D, K
E, F, tellement difpo-
fées, que A foita B, com- l | [

O}o———l
bt o ——

N

WSS S

me D effdE; &BacC,
comme Ed F. Cela érane,
je disqu'en Raifon égale :
ily aura méme Raifon de
AdC, quede DAF. Pour le prouver,
Preneza diftretion G & H, ¢quimultiplesde A
& deD; puis I& K, équimultiplesde B& de E;
& erx}ﬁu L&M, équimultiplesde C & de F. Cel2
polc ; 'S
. Puifque AeftiB, comme DeftAE; &que G
& H fontéquimultiples de la premiere & de lg. éttOi- !
’ . me 5

1

R R ot
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fidme ; & 1 & K équimultiples dela feconde & de
laquattiéme: ils'enfuic (parla 4. Piop.) que G
eftal, commeHeftd K. De méme, puilque B
eft 3 CycommeEeftiF; &quel& K {ont équi-
muitiplesde la premicre & delatroifiéme s & L &
M dquimultiples de la feconde & de la quatrié-
me :ils'enfuit auffi par la 4. Prop.) que I eft
iL, comme K eft 3 M, Si bien que nousavons
d'une part trois Grandeurs G, 1, L, & dawsre pare,
trois autres Grandeurs H, K, M, lefquelles pri-
fes deux d deux en Propoition ordonade , font pro-
portionnelles. Partant {pariazo.Prop.) fiG cft
plusgrande que L, H fera aufli plus grande que
"M; i Geltégale AL, Hferazuflidgale 2 M5 &
iGeft moim%re ueL, H fera auli moindre que
M. Mais G & H {ont les Equimultiples de la pre-
miere & de 1a troifiéme des quatre Grandeurs qu'il
s'agirde ﬂgrouvcx ¢tre proportionnelles ; &L & M
font aufli Jes Equimultiples de la (econde & dela
quatriéme. Donc {par le 2. Ax.) ces quatte
Grandeurs font proportionnelles; & ainfiily a
mémeRaifonde AAC, que de D 4 Fj Ce qu'il
falloit démontrer.

Maintenant , s'il yavoit plusde trois Grandeurs
de chaque cbté, & que par exemple, il yenefic
quatre d'une part, & quatre d’unc autre, enforte

ue G flitd N, comme Feft 4 O : onf prouveroit ai-
¢ment, enfuite de ce qui vientd"étre démontré de
trois Grandeurs , que A feroitdN, comme D fe-
roit 4 O, Car ne confiderant point 12 feconde
Grandeur de pareni d'autre, & fuy pofant, com-
me il vient d’¢tze prouvé,, qucAc[{ i C, comme
DeftdF; &que C eft & N, comme F eft 3 O:
commeil n'y avroit plusalors que trois Grandeurs
de chaque ¢6té, il senfirivroit que A feroit & N,
comme D feroit 4 O. Donc fi rant de Grandeurs
que I'on voudra d’une parc , & antant d'uncautre,
prifesdeux d deux , fonten méme Raifon ; en Rai-
M 2 fon
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fon égale , elles feront proportionnelles ; Ce qu'il
falloit démontrer.. S

PROPOSITION XXIII
- THEOREME XXIIL = -f

I Si trois Grandeurs d'uhe part 5 & trois

’ d’une ausre, prifes desx & deux en Pro-

" portion troublée , font en méme Raifon:

" en Raifon égale , elles feront propor~
tionnelles.

£ fuppofe que les trois Gran-
deurs A, B, C, d'une part, I
" &lestroisD, E, F, dautre A
,part , foieut proportionnelles - =
en Proportion troublée 5 c'eftd

BC
H
dite cue A foitd B, comme E I

+

K

et iF; & que Bfoitd C, com-

meDeftdE. Cela éant, jedis

qu'en Raifon dgale , il y apra.

méme Raifonde A2 C, quede

DAF. Pourleprouver, @ - S

Prenez A difcretion G &1,

équimulriplesde A & de D ; & K &M , équimulti-

plesde C & de F. Duis prenez H autant muliplede

B, queGlleltde A; & L aurant multiplede E, que

Mleftde F. Celapofd:

+ Puifjue G & H font équimultiples dc A 8 deB,
ils’eufuir (parla1g.Prop. } queG ferad H, com-
me Acftd B.OrAcftiB,commeEeftaF. Donc
Gferad H, commeE cfta F. Mais poifqueL & M

fone dquimultiples deE & de F, E et AF, com-
, me

bt oy f—
———— " T ——
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meLefta M. Partant Gferad H, commeLeft @
M. Drailleurs, puifque Beftd C, comme Deftd
E, & que H & [ ont été prifes équimultiples de Ja
premicre & delatroifiéme de ces quatre Grandeurs,
& que K & L ont éd prifes équimulriples de fa fe-
conde & de la quatriéme: il s'enfuit { par la 4.
Prop.) que Heeft 4 K, comme ] eft a L. Sibien
que nous avons d’une part trois Grandeurs G, H,
K, & d’autre par: trois autres Grandenrs 1, L, M,
lefquelles prifes deux 4 deux en Proportion trou-

blée, font proportionnelles. Partant (par la 21.

Prop.) fiGeftplus grandeque K, I fera plus gtan-
de que My i G eff galed K ,vI feradgale aM;
ouenfin, fi G eft, moindre que K , I fera moindre’
que M. Mais G & I font les Equimultiplesde la
premiere & de Ia troifiéme des quatre Grandeurs
qu'ilsagit de prouver tre proportionnelles ; & K
& M font aufli les Equimultiples de la feconde & de

. la quatriéme. Donc (par le 2. Ax.) ces quatre

Grandeurs font proportionnelles; Ce qu'il falloit
démontrer.

T
¥

M3 P R O4
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PROPOSITION XXIV. |
* . THEOREME XXIV.

Si la premiere Grandenr eff 4 la feconde,
comme la troificme eft 4 la q;wrie’me; )
¢ la cinquiéme 4 la [econde, comme

la fixiéme & la quatriéme: la compo te
de la premiere €& de ln cinguitme [era
i la feconde, comme la compofée de la
troifiéme ¢ dela fixiéme fera a-lagua-
trieme.

. YEfuppofe que la premiere Gran- &
dels.? AB ‘}oit ipla feconde C» H
commelatroifiéme DEetala iny Ip
quatriéme F; & que la cinquiéme
BG {oit encore 4 1a feconde C, com-
mela iixic.‘me EHeftd la qllxatric’mc
i . F. Cela érant, je dis que la Gran-
, deur AG, comﬁlofée dcq la premiere ACDF
: & de la cinquiéme , eftilafeconde C, comme [a
Grandeur DH, compofde delatroifidme & dela
fixidme , eftd la quatriéme F. Pour leprouver,
Puifque BG eft 2 C, comme EH eft 4F 5 en
Raifon inverfe, Ceft BG, comme F eft 4 EH. i
Maintenanty, ABeffaC, commeDEeftaF, par
fuppofition ; C eft 3 BG, comme F eft & EH,
¢omme il vient d'écre prouvé. Donc (par Jaz22.
Prog. ) en Raifon égale , ABeft 4 BG, comme DE
eft 3 EH. Deplus, en compofant, AG efti BG,
comme DHeft aEH ; BGeltaC, comme E\H;ﬂ:
al,
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AT, par fuppofition, Partant, en Raifon égale, AG
et iC, comme DHefta F; Ce qu'il falloir dé-
“montrer.

PROPOSITION XXV.
THEOREME XXV.

Si guatre Grandeurs [ont preportionnelles,
lu plus grande € la plus petite prifes
enfemble , font plus grandes que lesdenx
antres prifes auffi enfemble.

E fuppofe que AB foitd CD, com- B
meEeftd F; & que AB foir la
plus grande, & par confequent G
F la plus petite. Cela érant, je dis H{
?uc les Grandeurs AB & F prifes en- l

emble, font plasgrandes queCD & | | 1
E prifes aufli enfemble, Pour leprou- ACEF
ver, . h

Retranchezde ABla partic AG égale AE; & de
CDlapartic CH égale 3 F. Celapofé: -
latoure ABferaala toute CD, comme la re-
tranchée AG cft A la 1erranchée CH. Donc ( par
la19.Prop.) lerefte GBferaau refte HD, com-
me latouze eft A latoute. Or la toute AB cft fup-
pofee plus grande que CD. Pastant le rcfte GB
fera aufli plus grard que le refte HD. Si donc
aux deux Grandeurs dgales AG & E , on ajoli-
te les Grandeurs épales F & CH : il s’enfuivia que
le Tout compoféde AG & de F, fera égal au Tout
compo(¢ de E & de CH. Que {i maintenant on
ajolite 4 ces deux Touts des Grandeurs inégales, fia-
voir GB d'uncbié, & H Y- de l'aurrc: il s'enfui- .
B M 4 via
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vra que le Tout compof¢ de AB & de F, feraplus -
rand que le Tout compofé de CD & de E; Ce qu'il ;
alloitdémontrer, .

PROPOSITION XXV1.
THEOREME XXVI

Si la premicre Grandeur a plus grande
. \ . \
Rasfon a la fecondey gue la trofficme 4
la quatriéme: en Raifon inverfe, tout
au contraire, la [econde anra moindre
3 X . > 2
Raifon a la premiere , que la quatrieme
& la troffieme.

Railonde A2 B, quede CaD.
Cela drant, jedis qu’en Raifon
mverfe, tout au éontraire, la Rai- :
fon de B4 A eft moindrequecellede” |- I
DaC. Pourleprouver, BE
Suppofons qu’il y ait méme Rai-
 fondeE3B, quedeCaD. Celapofd: . |
v Puifqu'il y a plus grande Railon de A 4 B, que
de C a D, par fuppofition: ilya doncauffi plus
grande Raifonde AdB, quedeEA B; par confe-
quent A cft plus grande que E, par laxo.Prop.
Drou il fuir que Ia Raifon de B 4 A eft moindre que
celiede BAE, rEar la s, Prop. Mais Euifque par la
fuppofition Eefti B, comme Cefta D: en Rai- -
feninverfe, Beft AE , comme D A C. Donc la Rai- {
fonde B4 A eft aufli moiudre quecelle de D &
Cequ'il falloit démontter.

JE fappofe qu'ily ait plus grande }
C

ﬁ_ﬂ‘ _ ' ... PRO-
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PROPOSITION XXV1L
THEOREME XXVIL

Si la premiere Grandewr a plus grande
Raifon i la feconde, que la troifiéme i

- la quatrieme: en Raifon alterncy la
premicre anra auffi plus grande Raifon
4 la troifiéme , que la [econde 4 la quas,
triéme.

E fuppofe qu'ily ait plus grande

Raﬁ“on deA i)ii s qsc dch aD.

) Cela érant, jedis qu'enRaifon .

alterne il yaanffi plus grande Rai-

fon deAdC, quedeBAD. Pour I '

le prouver,

. guppo(ons quil yait méme Rai- A B ECD
fondeEdB, quedeCaD. Celapofé:

Puifqu'ily a plus grande Raifonde Ad B, quede
CaD, parfuppofition: il yadoncauffiplus gran-
de Raifon de A 4B, quedeE4B. Et par confe-
quent A eft plus grande que E, patla 1o, Prop.
Lrou il fuit qu’il y 2 plus grande Raifonde A 4 C»
quede EA C, par la 8. Prop. Mais puifque parla
fuppofition Eeftd B, comme CeltaD:en Ra}!fon
alterne, EeftiC, commeBeftaD. Donc ilya
auffi plus grande Raifon de A}dC, quedeBaD;
Cequ'il falloit démontrer. '

M3 P R O-
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PROPOSITION XXVIIL
THEOREME XXVIIL

S§i la premicre Grandenr a plus grande
Rasfor 2 la foconde , que la trosficme &
la quatricme: en compofanty la com-
pofée de la premiere & de la feconde

- aura auffi plus grande Rasfon ila [e-
conde, gque la compofée de la troifieme
@ de la quatriéme n'aura ala gqua-

triéme.
I
E fuppofe qu’il y ait +——+ —
J plugpg'ranac Raifon A . B C
de la premiere Gran- ST T §

deur AB i la feconde

BC, que de la troifiéme DE & la quatriéme EF.

Cela ¢rant, je dis qu'en compofant, il y 2 avffi
plus grande Raifon de la toute AC & BC, quede Ia
toute DF 4 EF. Pour le prouver,
. Suppofons que ABfoir3 BC, comme GE eft 2
E¥. Celapofe:

Puifquily aplusgrande Raifonde AB 4 BC, que
de DE 4 EF, par fuppofition: il y a donc aufl
plus grande Raifon deGE EF, quede DE 4 EF;

& pat confequent GE eft plus grande que DE. Mais '

puifque par la fuppoficion AB eft 3 BC, comme
GE ctaEF: en compofant, AC ¢ft 3 BC, comme
GFeftd EF. Mais puifque GF eft plus grande que
DF, ilyaplusgrande Raifon de GF i EF, que
de DFAEF, par la 8. Prop. Donc il y a aufli plus
. gran~
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grande Raifon de AC iBC, quede DF 2 EF; Ce
* qu'il falloicdémontrer. .

PROPOSITION XXIX.

THEOREME XXIX

Si la compofée de la premiere ¢ de la
feconde a plus grande Raifon 4 la fe=
conde , gque la compofee de la troifiéme
@ de la quatriéme n°a & la quatrié-
me: en divifanty lapremiere aura anffi
plus grande Raifon a la [econde, que
la troifieme i la quatriéme.”

[y

E fuppofe ces quatre ottty
J Gran:l‘:turs, AB p:lemic- AG BC
re, BC feconde , DE troi- m
fiéme, EF quatriéme; & -
qu'il y ait plus grande Raifon dela compof€ede fa
premiere & de la feconde, {cavoir AC , 4 Jafeconde
BC, que de la compoféedela troifiéme & de la qua-
triéme, {cavoir DF , 4 la quatriéme EF. Cela érant ,
jedis qu'endivifant, ilyaauffi plus grande Raifon
de ABABC, quede DE A EF, Igom‘le prouvery.

Seppofonsque GC{oitd BC, comme DF eft- 3
EF.. Celapofe: .

Puifqu'll y a plus grande Raifon de AC aBC,
quede DFAEF, par {uppofition ; il ya donc auffi
plus grande Raifon d¢ AC A BC, quede GCaBC3
& par confequent AC eft plus grande que GC, par
1a 1o. Prop. Oftant donc de ccs deus Grandeuss iné-
gales, BC, qui leur eft commune, fe refle AB
fera plus grand quele refte GB. Etpar cOﬂﬁ‘l“‘".:)

Ms¢




276 ELEMENS D'EUCLIDE.
il y a plus grande Raifon de AB4 BC que de GB 2
BC, par la 8.Prop. Mais puiﬁlue par fuppofition
GC eft 2 BC, comme DFeft 3EF: endivifant,
GB eft 2 BC, comme DE ¢ft 3 EF. Doncilya
anfli plus grandeRaifonde ABABC, quedeDE 4
EF; Cequilfalloitdémontrer,

PROPOSITION XXX.
THEOREME XXX

Si la compofée de la premiere & de la
feconde a plus grande Raifon ala fe-
conde, que la compofée de la troifieme
@ de la quatriéme w'a 4 la quatriéme:
Par converfion de Raifon, toxt au con-
traire 5 la_compofée de la premiere ¢
de la feconde anra moindre Raifon 4 ls
premicre, que la compofée de la troi-
fiéme & de la quatriéme Wanra & la
troifieme.

‘YE fuppofe ces quatre ' —
J Grafxdcurs s ﬁ\B pre- A 8 C
miere, BCfeconde, DE ;5
troiﬁ’é;nc » EF quatrié- D E F
me; &qu'il y aicplus grande Raifon de la’com-
pofée de la premiere & d¢ la feconde, fcavoir

AC, a la feconde BC, 2ue delacompofée de la .

troiﬁcfx/nc & de la quatriéme , fcavoir DF, ala
unaerieme -EF, Cela €rant, je dis que par conver-
ton de Raifon, AC aura moindre Raifon 3 AB,
. que
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que D n'aara & DE, Pour le prouver ,
Puifque par fuppofition , il yaplus grande Rai-
fonde ACABC, quede DF AEF: endivifant, il
y a aufl plusgrande Raifonde ABABC, que de
DE 4 EF, par la 29. Prop. Par confequent, cn
Raifoninverfe, ilyamoindre Raifonde BC4 AB,
quedeEFADE, parlazé6. Prop. Et partant, en
compofant, ilyaaufli moindre Raifon de AC 3
AB, quede DFADE; Cequ'ilfalloit démontrer,

PROPOSITION XXXI
THfl_éOREME XXXL

S'il y a trois Grandeurs dun coté 5 &
trois d'un autre y O qu'il y ait plus
grande Raifon de la premiere 4 la fe-
condey ©~de la feconde i la troifieme,
d'une part, que de la premieré i la fe-
conde, & de la [éconde 4 ln troifiéme,
de Dautre part: en Raifon égale, il y
aura anffi plus grande Raifon delaprea
miere a la troifiéme d'une part , que de
la premicre 4 la troifieme de lantre
part.- '

JE {uppofe d'une part trois Grandeurs , comme
A, B, C, & dautre part trois autres Gran-
deurs, comme D, E, F; &qu'il yaitplus grande
Raifonde AdB, quede DAE; &deBa C, que
deE4F. Celaéuant, jedisqu’en Raifon égale, il
yazuffi plas grande Raifonde AL C, quede D 2
¥. Poye le prouver, M 7 Sug-
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Suppofons que G foit 4 C, comme WeftdF.
Celapofé : v N
Puifqu‘il{y aplus grande Raifonde Ba C, quede
E 4 F, par fuppoficion: il y 2 donc aufli plus grande
Raifon de B 2 C, que de G4 C. Et par confequent B
eft plus grandz que G,parla 10.Prop.
Denc (parla8. Prop.) il y a plus
ande Raifonde A3G, quede Ad
%. Mais par Ja fuppofition, ilya ] 7]
plus grande Raifonde A3 B, quede I
D3 E. Donc a plus forte raifon,ily a AT
plus grande Raifon de A3G, que.p |
deDak.
Suppofons maintenant que H foit
2 G, commeDecftd E. Il y aura
‘donc aufli plus grande Raifon de A 3
G. quede Ha G; & par confe-
quent A eft plus grande que H, par
1a 10. Prop. Dot il fuit, qu'il y a plus grande

Raifonde Ad C, quede HiC, parla 8. Prop.’

Mais puilque par fuppofition, Deft 3 E, comme
HeltiG; &queEeftdF, commeG eftiC: en
Raifon égale, H eft 4C, commeDeftaF, par
la22.Prop. Doncilyaauffi plus grande Raifon
de A iC, quede DaF; Cequ'il falloit démon-
trex, -

TP
oS

.

Sp—;
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PROPOSITION XXXII
THEOREME XXXII.

S'il y a rrois Grandewrs d'un coté , &
¥ trois d'un autre , € qu'il y air plus
- grande Raifon de la premijere 4 la fe-
N conde y € de la feconde alatroifiéme,
 dune party que de la [econde alatroi-
fiémey € de Lz premiere & la feconde,
de Vautre part: en Rasfon égale, il y
aura auffi plus grande Raifon -de la
premiere 4 la troifiéme d'une parsy que
de la premiere & la troifiéme de Lawtre
part.

deurs, comme A, B, C, &

E {uppofe d'une part trois Gran- 1
d'autre part trois autres Gran- l { »
° il
ABCG

urs, comme D, E, F; & qu'il
y ait plus grande Raifon de A & B,
quedeEaF; &dtBiC, quedeD AR
a E. Celadunt, jedisquenRaifon PE F
¢gale, ily aauffi plus grande Raifon l }

bl ety —p

(3

| pmmeanece

de AdC, quede D4 F. Pour le
[ prouvcr ’
{ Suppofons que G foitd C, com-
meDeftaE. Celapofé:
Duifqu'il ya plus grande Raifonde Ba C, que de
DiE, par fuppofition : il y a donc auffi plus %{ﬂ“ﬁ‘j:
ail
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Raifon de B4 C, que de G 4 C; & par confe-
-quent B eft plus grande que G, par la10.Prop.
Donc (par la 8. Prop.) 1l y a plus grande Rai-
fonde Ad G, quede A 4B, Mais par lafup-
pofition , il y a plus grande Rai-

\

" fondeAaB, quedeEaF. Donc 4

Raifonde A3 G, quede Ea¥.
Suppofons maintenant que H foit

iG, commeEcftdF. N yauradonc ARC

auffi plus grande Raifonde Ad G, DE F

quede Ha G; & par confequent A | :

elt plus grande que H, par la ro.

Prop. D'ou il fuir, quil y a plus
randeRaifonde A d C, que de H |

a C, parla 8. Prop. Mais puis que

par fuppofiion Deftd £, comme Geft 4 C; &

queEeftiF, comme Heftd G: enRaifon dgale,

Heft a C, comme Deft 4 F, parla 23.Prop.

Dong il y aaufli plus grande Raifonde Aa C, que

dcDiF; Cequil falloit démontrer,

plusforte raifon, ilya plus grande f

I

L

B
o5
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PROPOSITION XXXIII,

'LTHEOREME"XXXIII.

8%l y a plus grande Raifon du Tout au
Tout, que du resranche an retrancheé :
il y aura anffi plus grande Raifon au
refle an refte, que du Tout an Tons.

JE fuppbfc quily ~— et

ait plus grande A . b N ) B
Raifon de la toute r——r—-'—*—:ﬁ-]-)
AB 3 la toute CD, C

que delaretranchée AE 4 la retranchée CF. Cela
éuant, jedisquiilyaauffi plus grande Raifon du
refte EB au refte D, que de la toute AB 4 la
toute CD. Pour le prouver, - ~
Puifqu'il ya plus grande Raifon de AB 4 CD,
?\ie de AE4 CF, par {uppofition: donc en Rai-
onalterne , ily aauffi plus grande Raifonde AB 3
AE, quedeCD 4 CF, par la 27, Prop. Et par

" convetfion de Raifon, toutaucontraire, il y a

moindre Raifon de AB 3 EB, que de CD 2 FD, par
la 30.Prop. Donc en Raifon alterne, il y a aufli
moindre Raifonde AB, 4CD, quedeEBA FD;

- ou pour parler en d’autrestermes, ilyaplus gran-

deRaiflonde EBAFD, ceftadiredu refte aurefte,

gue de AB 4 CD, c'eft a ditedu Toutau Tout;
¢ qu'il falloic démontrer.

r R O~
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PROPOSITION XXXIV.
THEOREME XXXIV.

Sl y a tant de Grandesrs que lonvondra
d'un coté 5 €& autant dun autre ; ©
gw'il y ait plus grande Rasfon dela pre-
miere d'une part i la premiere de Uau-
tre part 5 que de la [econde 4 la [econ-

de s ©* auffi plus grande Rasfon dela - .

feconde alafeconde, que de la troificme
& la troifiéme oy €~ ainfi de fuite: La
compoﬁ'e de toutes les Grandewrs d'un
cotéy aura plus grande Raifon ala com-
pofee de tontes los Grandeurs de lantre,
gue (lapremicre érant retranchée de part
e d'autre) lereflen’ aura anrefle ; mais
elle auramoindre Rasfon , que la premie-

re i la premiere; ¢ plus grande Rai--

[on s que la derniere a ladernicre.

JE fuppofe d’une part trois Grandeurs, comine

A, B, C, & d'autre part trois autres Gran- -

deurs , comme D,
E, F; &quilyait A D

plus gr:mde Raifon B ~ E
eAAD, quedeB — F"
a E & encorc plus grande R:ufon deBAE, ‘]3‘:
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deCaF, Celadunt, jedis quelacompoldede A,
B, C, aplusgrande Raifon ala compofée de D, E,
F.quelerefteB,C,n'aaureflteE, F ; mais qu'el-
a moindre Raifon, que An'aaD; & plusgrande
Raifon, que C'ad F. Pour le prouver,

Puis qu'il ya plus rgrandc Raifon de AdD, que
deB AE, parfuppofition: doncen Raifon alterne,
ilyaauffi plusgrande Raifonde AaB, quedeDa
E, par la 27. Prop. Et encompofant, ilyaaufli
plus grande Raifon de A, B, prifesenfemble, &
B, que de D, E, priles enfemble, 4 E, parla
28.Prop. Etderechef en Raifon alterne, ilyaen-
core plus grande Raifon de la route A, B, 4 latoute
D,E, que deBAE. Et puis qu'ilyaplus grande
Raifondelatoute A,B, i la toute D,E, que dela re-
tranchée B dlaretranchée E ¢ il ya par confequent
auffi plus grande Raifon dela reftante A 4 la reftan-
e D, quedelaroutc A,B,3la toureD,E, parla
Propofition précedente. Par la méme raifon, ily
aaufli plusgrande Raifonde BA E , que delaroure
B,C, latoute E,F. Donc i plus forte raifon, il ya
aufli plus grande Raifonde Ad D, quedelatonte
B,C,alatoute E,¥. Eten Raifonalterne, il yaplus
grande Raifon de A4 latoute B,C, quedeDala
toute E, F. Etencompofant, il y a aafli plus gran-
de Raifon dela toute A,B,C, au refte B,C, que de la
toute D,E.F, au refte E,F, parla 28 Prop. Enifinen
Raifonalterne, il y a plus grande Raifon de la toute
A;B,C, i la route D,E,F, que du refte B,C, au refte

- K, F; Cequ'il falloit premierement démontrer.

Je dis en fecond lieu, qu'ily amoindreRaifon
dela toute A,B, C, 3 la toute D,E,F , quede AaD.
Pour le prouver ,

Puis qu'il y aplus grande Raifon de Ja ronte A, B,
C,alaroute D,E,F, que dela retranchée B,C;dla
retranchde E,F:par confequent,il yaaufli plus gran-
de Raifon de a reftance A3 la reftante D, quedela
toute A, B, C,alaroute D, E, F, par la Prop. pré-

i o cedentes
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cedente; Ce qu'il
“falloit de’montr%r. A D
Je dis en troifié- —— E—
melieu, quilya Y/ Fr——u
plus grandeRaifon de latoute A, B, C, 2 1a toute
" ‘D,E,F,quede C4 F. Pourleprouver,
Puis qu'il vy a plusgrandeRaifonde BAE, que
de CAF, parfuppofition : doncen Raifon alterne,
.ilyaaufliplus grande Raifon deBi C, quedeEa
~ F, parlaz7.Prop. Et en compofant, 1lyaplus
rande Raifon de la toute B, C, 4 C , que de Ja tonte
,F,4 F, pat la 28. Prop. Donc derechefen Raifon
alterne, ilyaplus grandc_Raifon delatoute B, C, 4

latoute E, F, que de C & F. Mais ila ¢té prouvé .

qu'il y aplus grande Raifon de 1 toute A, B, C, i la
toute D, E,F, que de B,C, 2 E,F. Donc 4 plus forte
raifon, il y a plus grande Raifonde la toute A,B,C,d
la toute D,E,F, quede C A F'5 Ce qu'ilfalloit enco-
re démontrer.

Que s'il y avoit quatre Grandeurs, ou plus, de
part & d'autre , on prouveroit aifément la méme
chofe en fuivant la méme voye. ‘

ELE-

B
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DEFINITIONS.

E S Figures Semblables , ﬁ?nt cel:
les qui ont les Angles dgaux,
chacun au fien ; & les Cotezalen-~
tour des Angles égaux , propor~
tionnaux,

=D Ainfi, fuppofé que’ dans les
deux Triangles ABC, DEF ,

IAngle A foir dia I‘Anglc : D

D, I'Angle B il'Anglc E, & ’ .
I'Angle Cal'Angle F; & d'ail. )
leurs, que AB foit 3 AC, com- i
me DE 4 DF; que AC foir 4 o

CB,commeDFiFE;& CE &

que AB foit 4 BC, comme DE eft 4 EF : cesdeux
Triangles feront femblables.

2. Les Figures Reciproques, font celles qui orit
° , . les
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_ les Chrez alentour des Angles €gaux , tellement
proportionnaux,que le premier & le quatriéme ter-
, me de la Proportion {e trouvent dans I'une, & le
fecond & le troifiéme fe trouvent dansi'autre,

Ainfi , K- '
~ les Paralle- B C N
i logrammes -
ABCD, F G
ZE‘FGI—I(,1 fe- | . Ll
ront des
FiguresRe- ! x L Mo
ciproques, A DE HA C B
fi comme ABeff3EF, ainfiFGéft i BC. Demé-
me, les deux Triangles IKL, MNO, feront fles
Figures Reciprogues, fi commeIK eft aMN, ainft
MOeftalL, '

3. Unc Ligue droite eft dite étre divifée en
moyenne & extréme Raifon, quagd latoutccftd
laplus grande partie, comme la plus'grande partie
eft a la plus petite. _

Ainfi , la Ligne AP fera dite étre divifée en
moycnne & extréme Raifon, fi elle eft tellement
divifécau Point C, quela toute AB foit 4 la partic
AC, comme ACefta CB.

4- Lahauteur d'une Figure eft la Perpendiculai-
e tirde du fommer fur 12 Baze.

Ainfi , la hauteur du A E
Triangle ABC: eft la Per- f
pendiculaire AD, qui eft
. tirée dufommet A fur la
}l?azc‘ BC(.l De méme, la

auteur du Triangle EFG
clla Perpendicula%re EH, BDC FGH
qléxi tombe du fommet E fur la Baze FG , prolon-

{ Y
1t eft important pour la fuite , de remarquer ici 5
que fi deux Figures qui ont leurs Bazes dans une
meme Ligue droite, & de méme part, font de

meéme

A R i
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mémehauteur, elles{ont entre mémes Paralleles,
Et que fi clles font entre mémes Paralleles, elles
fontde ;némi_ hauteur, .

Je fuppofe que les : D
Trianglcspmi(‘., l;]EF »qui A g
ont leurs Bazes BC, EF,
danslaméme Ligne droite
BH, & de meme parr,
foient de méme hawtear; 3G C £ K H
c'eftd dire que les Lignes
AG, DH, qui font abaiffées des Points A & D
perpendiculairement {ur BH , f{oient dgales. Cela
¢tant, je dis que ces Triangles ABC , DEF, font
entre mémes paralleles; ceft 4 dire qu'en tirant
par les Points A & D Ja Ligne droite AD , cette Li~
goeeft patallele Ja Ligne BH.

Car puifqueles Lignes AG , DH, font perpen-
diculaires a BH, les Angles AGH & DHG font
droits. Et pareant (parni 28. du 1.) les Lignes
AG, DH, font paralleles. D'ailleurs elles font
fuppofées dgales; donc (parlajs.du 1.) les Li-
gues droites AD, GH, qui joignent lears extre-
mitez, font paralleles; Ce quil falloit démon-
trer.

Je fuppofe en fecond lieu, que les Lignes AD,
BH, entrelelquelles font les deux Triangles ABC,
DEF, fontparalleles. Cela étant. jedis que les
deux Lignes AG, DH,, quimarquent la hauteur
de ces deux Triangles, font égales entr'elles.

Car puifque les Lignes AG, DH , (ont perpen-
diculairesa BH , elles font paralleles. Drailleurs »

Jes Lignes AD,- GH, font fuppofées paralleles:

ainfi [a Figure AGHD eft un Parallelogramme 5 &
parla 34.du 1.les CStez oppofez AG , DH font
€gaux; Ce qu'il falloitdémontrer. . R
5. Un Parallclogramme cft dit écre appliqué 3
uneLigne droite, quandila pour Baze, ou peur
lundefesCorez, cette Ligne dwiw@mﬂée}aﬁﬁ
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2
Ainfi le Parallclogramme AD, quia pour Baze
la Ligne droite propofée AC, eft dit étre appliqué
acerte Ligne. T
6. Un Parallelogtamme défusllant, eft un Pa-
rallelogramme, dont la Baze eft plus ?etite que la
Ligne propofée , fur laquelle il eft dit écreappli-

ué.
E ‘Ainfi, le Parallelogramme AD, F DF .

eft un Parallelogramme defesl-
lant 5 4 caufe que faBaze ACelt
plus petite que la Ligne propofée

. ) AB, ilaquelleileft dit &tre ap- B .
pliqué ,d:]l refte CB. A C f !
7. Ledéfaur d'un Parallelogramme défaillant, .
cft un Parallelogramme qui a pour Pazc le refte de
Ia Ligne propofée , & quiavecledd¢faillant fait un -,
‘ Parallelogramme total. .
} Ainfi, dans cetre Figure, le Parallelogramme
CF eft le défant du Parallelogramme AD; 4 caufe
qu'il a pour Baze le relte CB, & qu'il compofe %
avec AD le Parallelogramme total AF.
8. Un Parallelogramme excedar?, eft un Pa-
: rallelogramme total, dontla Bazceft plus grande
i ' q]t}c 1a Ligne propofée , 3 laquelle il eft dit éere ap-.
H pliqué.
: Ainfi, le Parallelogrammc AFeft un Parallelo-
gramme excedant ; a caufe que fa Baze AD cft
plus ﬁraudc quela Ligne propofée AC, 4 laquelle
il eft diréreap liqucg, de la partie CB. - Lo
9. L'excezd'un Parallelogramme excedant, eft
un Parallelogramme qui a pour Baze I partic done 4
il excede, & qui €rant rerranché du Parallelo-
g{amme total , le refteelt un Parellclogramme ju-
ftement appliqué 4 1a Ligne propofte.
Ainfi, le Parallelogramme CF eft cét excez ; 4
i - caufe qu'ila pour Baze la partie excedante CB, &
d 'Tl ctant recranché du Parallelogramme total AF,
: il refic le Pazallelogramme AD, qui eft jufte-
' ment

]
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ment appliqué 4 l1a Ligne . propofée AC. :

10, Un Se&eur de Cercle,
eft une Figure comprife de deux A
demi - Diametres qui fomt un
Angleau Centre, & d'une par-
tie de la Circonference. *

Ainfi , la Figore  ABCeft
un Seéteur de Cercle, parce B (o
qu'elle eft comprife desdeux demi-Diametres AB .,
AC, quiforment!’Anglc A au Centre, & d'une
partic%c la Circonference,, BC, :

PROPOSITION L
THEOREME L

Les Triangles ¢ les Parallelogrammes
de méme hauteur 5 [int entv’cux enmé-
me Raifon que lenrs Bazes.

E fuppofe 1° que les
J dcul:( Trian: lequBC,A . EA R

ACD, foientde méme )
hauteur. Cela étant, je
dis que comme la Baze /

BC, eft 4 la Baze CD,
ainfi le Triangle ABCeft )
au Triangle ACD. Pour HGBC D X
le prouver,

Prolongez la Liﬁgnc BD, qui eft compofée des
deux Bazes, indefiniment vers H, & versI. Pais
ayant pris d’une. part plufieurs parties égales 2 BC,
comme BG, GH; & d’autre pare yluﬁcurs partics
¢gales A CD, ou une feulement , comme DI; me-
ez les Lignes droites AG, AH, Al Celapofé:

Puifque les Triangles ABC, ABG, AGH»

Tome I, N fout
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font fur Bazes égales, {gavoir CB, BG, GH, &
entremémes Paralleles, commeil aété prouvé -
devant, ilsfont égaux entr’eux, parla 38, du 1.
Et par confequent , autant defois que la Ligne HC
contient la Ligne BC,_autant de fois le Triangle
ACH contient le Triangle ABC. Etainfila Ligne
HC, &leTriangle ACH, font ¢quimulriples de !
la premiere & deTa troifiéme des quatre Grandewrs - ¥
que je dis écre propor- EA F ]
uonnelles. De méme, 5
puifque les Triangles
ACD, ADI, font fur
Bazes dgales , fgavoir
CD, DIal,I iSccnth-;né-
mes Paralleles, ils {ont
aufli égaux entr’eux. Et HGBC D 1I
Ppar confequent , autant de fois que la Ligne CI con-
tient CD, aurant de fois le Triangle ACI contient
Ie Triangle ACD. Etainfila Ligne CI, & le Trian-
gle ACT, font équimultiples de lafeconde & de la
quatriéme des quatre Grandeurs que je dis étre pro-
portionnelles. Ot filaLigne HCeft égaled CI, le
Triangle ACH eft ¢gal "au Triangle ACI, pat
la38.dur; &filaLigne HCeft pﬁxs grande que
CI, leTriangle ACH eft plus grand quele Trian-
lc ACI; & filaLigne HC eft lﬁl;xs pente que CI,
¢ Triangle ACH eft aufli plus pent que le Trian<
gle ACL. D'od il fuir (par le 2. Axiome du §.)
guc comme la premiere Grandeur BC eft 4 la fecon-
e CD, ainfi la troifiéme ABC eft i la quatriéme .
ACD; Cequ'ilfalloitdémontrer. "'
Je fuppofe en fecond lieu, que les Parallelo- :
grammes AEBC , & ACDF, foient de méme hau- :
teur. Cela éeant, je dis que conmme la Baze BC eft
a la Baze CD, ainfi le Parallelogramme AEBC
¢t an Parallelogramme ACDF. Pour le prouver,
. Parcequivientd'étre démontré, la Baze BCeft 1
4 la Baze CD,.comme le Triangle ABC eft au
. - . -Trian-

B §
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Triangle ACD. Mais ¢es Triangles font les moi-

" tiez deces Parallelogrammes, par [a 41. du 1. Done

le Triangle ABC eft au Triangle ACD, comme le
Parallelogramme AEBC eft au Parallelogramme
ACDF, parla1s. Prop.du 5. Erpartant, comme
la Baze BC eft a la Baze CD, ainfi le Parall¢lo-
gramme AEBC eft au Parallelogramme ACDF ;
Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION II
THEOREME IL

Si une Ligne droite menée dans un Trian-
¢ff parallele & Pun de fes Citez 5 ¢
coupe les deux autres , elle les coupera
proportionnellement : ¢~ fi elle conpe
deux; de [es Cotez. proportionnellement.,
elle fera parallele au treifieme,

. ° .

E&i‘gf ABCS clada]?isgt{: 2~
droite DE foit menée paral-

lele au C6té BC, & qu'elle cou-
pe les deux autres Corez AB, T E

- AC, Celadrane, je dis queces

deux Cbtez font coupez propo.- -
tionnellement ;c'c&g‘t d.igc ,Pouc B c
comme AD eltdDB, ainfi AE eft 4 EC. Pourle
prouver , . ) :
Menez les Lignes droites BE, DC. Cela pofé:
APulfquc les Triangles DBE, DCE , font fur une
‘méme Baze, 3 {cavoir DE, & entre mémes Pa-
ralleles BC, DE: ils font égauxentr'enx , paila
37.dur. D'ailleurs, puifqueles Triangles ADE;
: N 2 BDE,
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BDE, font dec méme hauteur: il s’enfuic (parla '{
Propofition précedente } que la Baze AD c{{) ila
Baze DB, comme le Ttianglc ADE eft au Trian-
ole BDE, ouafondgal CED. Mais les Triangles
ADE, CED, c’zgntﬁc méme hauteur , ils'enfuit
aufli que le Triangle ADE cftau Triangle CED, .
comme la Baze AE eftdlaBaze EC. Partant {par - - ‘
Li11.Prop.dus.) ADeftd DB, comme AEcftd '
EC; Cequ'il falloit démontrer, .
Jefuppofe en (econd lieu,que. . . - A
la Ligne DE coupe detelle forte
les deux Cotez AB, AC, que

AD foita DB, comme AE eft
. 4EC. Celaétant, je disquela D, E J
Ligne DE cft parallele 3 BC,
Pour leprouvér, . " - C .
Puifque les Triangles ADE y B. .

BDE, font de méme hauteur : ils {ont entr'eux
comme leurs Bazes, parla 1. Prop. Doncle Trian- |
le ADE eft au Triangle BDE, coinme ADeftd |
B. Mais, par la fuppofition, AD et 4 DB, com- .
me AE eft 2 EC? Donc le Triahgle ADE eft au
Triangle BDE, comme AE efta EC. Dailleurs,
iuifquc les Trianglés ADE ;. CED ; fontde méine
aurcur : Ja Baze AE cft 4 la Baze EC, commele
Triangle ADE eft au Triangle CED. Partant le
Triangle ADE eft an Triangle BDE comme\lp i
méme Triangle ADE eftau Triangll:: CED.D'ouil aE
fuit { par la 9. Prop.du s. ) queles Triangles BDE,
& CED, font¢gaux, Mais ils font {ur unc meme
Baze. 4 [gavoir DE. Donc (parla’yg.du1.) lesLi-
nes DE, BC, entre lefquellesils font , {ont paral-
cles; Cequ'il falloitdémontrer. =~ -

COROLLAIRE

_ De ce que AD eft DB, comme AE¢t aEC,
il s’eafisic en Raifon inverfe, que DB ¢ft i DA,
comme

.
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comme EC eft 2 EA. Er enRaifonalterne, que
DBeft 4 EC, comme DA eftAEA. Et en compo-
fant, que ABeft 2 AD, comme ACefta AE.

PROPOSITION IIL

THEOREME IIL-

Siun Angle d'un Triangle eff conpé en deuze
également par une Ligne droite qui con-

- pe anffi la Baze 5 elle la coupera pro- . .
portionnellement. aux denx autres Co=
tez 1 @ fi elle coupe la Baze propor~
tionnellemens aux deux autres Cotezo

 elle diviferal’ Angleen deux également,

Vi x
J ABC, foit coupd en
.deux également par la Li-
gnedserte AD, qui coupe
la Baze BC am Point D. B P C
lx coupe proporrionnellement aux deux autres C5-

. tez; ceftadire, que BD eft ADC, comme BAcft

2 AC. Pour le prouver,

Prolongez la Ligne BAversE , & menezparle

Point ClaLigne CE parallele 4 AD. Celapofé:
Puifque les Lignes AD, EC, font paralleles, &
3uc la Ligne AC tombe deffus: I’Angle ACEeft
gal fon oppol¥ alternativement DAC, parla 2.9.
du 1, De méme, puifque les Lignes AD, EC>»
font paralleles , & que la Ligne BAE tombe deflus =
: N 3 ,l'An-
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¥ Angle interieur AECeftégal 4 fon oppofé exte-
ricur BAD,par la 29.du 1. Mais,par la {uppofition,
Iesdeux AnglesBAD, DAC, font égaux. Donc
les deux Angles ACE ; AEC, font égaux entr'eux.

D'od il fuit {par la 6. du1.) queles deux Cotez -

AE, AC, qm les fofitiennent , font auffi éganc
entr’eux. Dailleurs, puif~ . E
que la Ligne AD, qui eft

menée dans le Triangle

BECG, eft paralleleau Coté

EC: il senfuit ( parla

Prop. précedente ) que o D C

" comme BDeft 4 DC , ain-

fiBAefltd AE, oud AC, fonégale; Ce quil fal-
Joit premierement démontret. )

Je fuppoft en fecond lieu, que la Ligne AD,
qui coupe I’ Angle BAC, coupe la Baze BC propor-
t,lOnllCllliant aux detix autres Corez 3 cleftadire,

ue BD eft 3 DC, comme BA ¢ft 4 AC. Cel
étant , jedis quel' Angle BAC eft coupé en deux
également. Pour le prouver, )

Puifque dans le Trianzle BEC , la Ligne ADeft
menée parallele au Coté EC : BAefta AE, comme
BDeftaDC, parlaProp. précedente. Mats, pat
la fuppofition, BD eft 3 DC, comme BA efta,
AC. Partant BAcftd AE, comme BA eft+AC,
parla 11. Prop. du 5. Do il fuit (par lag.Prop.
du 5.} que les Lignes AE, AC, font égales. Etpar
confequent ( parla 5. Prop. du 1. ) les Angles ACE
& AEC font égaux entr’eux. Or puifque les Lignes
AD, EC, font paralleles , & que la Ligne AC
tombe deffus: I"Angle DAC eft égal a fonalterne
ACE, parla29.Prop.du 1. Deméme, puifque
les Lignes AD, EC, font paralleles, & quelaLi-
gne BAE tombe deflus : I"Angle exterieur BAD cft
cFal 4 fon oppofé intericur AEC, Mais les deux An-
gles ACE, AEC, font e’g'aux entr’eux , comme il

& été prouvé. Donc les deux Angles BAD, DA{C ’-
ont

A .

—

’

S N §
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fonr auffi égaux entr’eux ; Ce qu'il falloicdémon-
trer.

PROPOSITION 1V,
THEOREME IV.

Les Triangles équiangles ont les Cotezalen-
tour des Angles égaix , proportionnaux.

T (uppofe queles Triangles
A Aé)cpzl & DCE , foient 17

équiangles; c'eftd dire, que- ’
I'Angle ACE foirdgal a T An- A 2

gle DEC; que I'AngleCBA -

foit égal A TAngle ECD; & - [ C E
que I'Angle BAC foit égal &

I'Angle €DE. Celaéuant, je dis queles Cdrezde
ces Trianzles qui fone anrour des Angles paux,
font proportionnaux ;c'eft A dire, que DEeft dEC,
comme AC ¢ft 3CB; queECeftd CD, comme
CBeft2BA; & queCDelt d DE, commeBAeft
-4 AC. Pousle prouver,

Difpofez ces deux Triangles ABC, DCE, en
forte qus les deux Lignes BC, CE, {erencontrent
direCtement. Puis continuez les CorezED, BA,
versF. Celapofé: '

Pailque, par la fuppofition, I'Angle DEC cft
égal 4 'Au(%lc ACB, les deux AnglesB&E fone
€gaux aux deux Angles B & ACB. Orceux-cien-

emble valent moins que deux droits , parla17.du
1. Dounc les deux Angles B & E enfemble valent
aufli moins que deux droits. Et partantlesdeux
LignesED, BA, éram prolong¥es vers ¥ , feren-
contreront, Drailleurse, puilque la Ligne droite
BCE tombe.fur les deux Lignes droites EF, CA»

. N 3 &
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& que I'Angle excerieur ACB cft égal d fon oppofd
interienr E, par {uppofition : cesdenx Lignes EF,
CA, font paralleles, par la28.du 1. Deméme,
puifquela Ligne droite BCE tombe fur les deux Li-
gnes dreites CD, BF , & que I’Angle exterieur
DCE eftégal a fon oppof¢ intericur B, par fuppo-
fition : cesdeux Lignes CD, BF, font anfl paral-

Teles. Er par confequent la

Figurc ACDF eft un Paralle- F
logramme. D’oul il fuit que
DF eft égaled CA, & CD
dgalc & AF, par la 34.du1.
Maintenant, puifque CDeft 1 —3x R
aralleled BF , ils’enfuit { par LI
a 2. Prop. ) que comme ED eftd DF, oud CA
fon dgale, ainft ECeft 4 CB. Eten Raifon alterne,
comme ED eft 4 EC,ainft CA efta CB, Deméme,
puifque CAeft parallel¢ 2 EF , il s’enfuit { parla 2.

Prop.) que comme EC eft 4 CB, ainfi FA, o *

CD fon ¢gale, cft d BA. Eten Raifon alterne , com-

- meECeftaCD, atnfi CB cft A BA. Nous avons

donc d’une part trois Grandeurs DE, EC, CD,
& d'autre part troisautres Grandeurs AC , CB, BA,
Refquelles prifes deux a deux font proportionnelles.
Parrant en Raifon égale, comme lapremicre DE
eft iladerniere DC, ainfi la premiere ACcftdl
derniere AB. Er ainfi dans les Triangles équian-
§lcs » les Cbtez qui font alentour des Angles cgaux
ont proportionnaux ; Ce qu'il falloit démontrer.

I. COROLLAIRE.

Il fuit de 13, que les Triangles équiangles font
femblables. . - .

Y

II. CorOLLAIRE

1 {uirencore de 13,que fi on méne dans un Trian-

gle

y

o
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gleune Ligne droite paralleled I'un des Cotez, clle
retranchera un Triangle femblable au toral.

Ainfi, fi dans le Triangle ABC,
en méne la Ligne DE paralleled A
BC, l¢ Triangle ADE fera fém.-
blable au total ABC, Car (‘{ar la
29.du1.) I'Angle ADE eftégal D B .
al'AngleB; & I'Angle AEDeft
dgal 3 I'Angle C; & I'Angle A C
et commun 4 ces deux Triangles : doncils {font

_€quiangles, & par confequent {emblables.

| PROPOSITION 7.
THEOREME V.

_ Les Triangles qus ont leurs Citez, propor-

tionnaux o [ont équiangles.

E fuppofe que dans
J les’}irrian les ABC, £

DEF, AB foitaBC, D
comme DE ¢t 3EF;
que BC foit 3 CA, E ®
comme EF et aFD; B C
& enfin que AB foit 2
AC; commeDEeftd G
DF. Cela ¢rant, je dis que ces deux Triangles ABC,
DEF, fontéquianglcs. Pourle prouver ,

Faites au Point EI'Angle FEG égal i 'Angle B, -
& au Point F I'Angle EFG ¢gal é.T‘Anglc C. Cela
¢tant, I'Angle G fera égal d'Angle A, parlaje.
du 1. & les deux Trian;ﬁcs ABC, & EFG, feront
équianglcs. Celapofé:

Pui{que ces deux Teiangles font dquiangles: par
la Propoition précedente EF cft 2 EG, comine
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BCefta BA. MaisBC eftaBA, comme EF eft 3 -

ED; par fuﬁpoﬁtion. Partant ( par [a 11. Prop.
dus.) EF elt 3 EG, commeEF eft 4ED. Etpar
confequent les Lignes EG, ED, fontégales, pac
la 9. Prop.du §. Deméme, EFeft 4 FG,comme
BCeftd CA. Mais BCeftd CA, comme EFcltd
¥D. Parant EF eftd A

FG, comme EFeft d

FD. Et par confequent D
- les Lignes ¥G, FD,
font dgales, parlag. E F
Prop. du 5. Mainte- B C
nant , pws qu'aux
Triangles EFD, EFG, G

les deux Ctez EF, ED, font dgaux aux deux CO-
tezEF, EG, chacunaufien, &laBaze FD égaled
la Baze FG: le Triangle EFD eft en tour gal au
‘Triangle EFG, parla 8. Prop. du 1, Mais le Trian-
gle E¥G eft équiangle an Triangle ABC, par la -
conftruction. Donc le Triangle EFD eft auffi équi-
angle au Triangle ABC ; Ce qu'il falloit démon-
Trer,

PATATATA)
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PROPOSITION VI

- THEOREME V1L
‘ . Si denx Triangles ont un Angle égal dun
Angley €& les Cotez dalentour pro-
portionnanx o ils feront équiangles.
]E fuppofe que dans A .
{

les deux Triang]es

. A{l}C » DEF,I’'An-

gle Bfoitégal 4 I'An-
gle DEF, %calquc com- 2 E

meBCeftd BA, ainfi D

EF foit 4 ED. Cela

drant, je dis que le

Triangle ABC cft ¢quiangle an Triangle DEF.
e Pourleprouver,

FaitesI' Angle FEG ¢, alil'AngleB, & I'Angle
EFGégalal AngleC. Celaérant, I'Angle G fera
égatal’Angle A, parla 32. Prop. du 1. & les deux
thl‘gngles ABC, EFG, feront équiangles, Cela
polé:

Puifque ces deux Triangles font ¢ viangles: EF
et AEG, commeBCeft i BA, par(ia 4. Prop. Or
BCeft4BA, commeEF eft 4 ED, par fuppofi-
tion. DoncEFeft 4 EG, commeEFefta ED. Et

: partant {parlag. Prop. du 5.} les Cotez ED &

. EG font égaux. Maintenant , aux Triangles EFD,

) EFG, les deux Cd:ez EF, ED, font ggaux aux
deux Cbtez EF,EG, chacun au fien; & I Angle FED
¢sal 4 I'Angle FEG, puifqu'ils font tous-deux
€gaux 4 I'Angle B. Partanc { par la 4. dut.) le
Triangle EFD. eft égal en touy au Triangle EFG.
Mais' Je Triungle EXG eft équiangle an Triangle
N N ¢ ABC,

‘
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ABC, par la confirution. Donc le Triangle
EFD eft aufli équiangle au Triangle ABC; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION VIL
THEOREME VIL

Si deux Triangles ont un Angle égal 4
un Ang[e, @ les Cotez, qui font alen-
tour d'un antre Angle , proporsionnasic,
le troifiéme Angle de Dun étant de mé-
me efpece que celui de Pawsre: ces denx
Triangles feront équiangles.

E fuppofe que dans
J les gcux ('{'riangles A D

. A?C ,éDEF ,ll’An-

e A foit dgal 4 1'An-

gleD 3 quc%:Cc“;té AB G

foitau Coté BC , com-

mele Coté DE eft au B CE F
COté EF ; & deplus, quel’Angle C foit de méme
elpece quel’Angle F, c’eftddire, quefil’AngleF
eftdroit, obtus, ou aigu, comme 1di I'Angle C
1e foirauffi. Cela éeant , je dis que le Triangle ABC
eft dquiangle au Triangle DEF. Et premicre-
ment, jedis quel'Angle ABC eft égal 4 ' Angle E,
Pour le prouver,

Si I'Angle ABC n*¢roir pas égal d ' Angle E, il
s’enfuivroit que ['un feroit plus grand que Fautre ;
fuppolons que ce foit ABC. Cela pofé:

Retranchez de cée Angle, I'Angle ABG dgald
FAngleE, parlazs. du1. Er puifque I'Angle ﬁ

¢
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eftésal il'Angle D, par fuppofition : letroificme
- BGA fera égal au troifiéme F, & ainfi les deux
. ¢ Triangles ABG & DEF feront équiangles. Deforte
] que il Angle F eft aigu , commeici, I’Angle BGA
o fera aufli aigu, & par confequent fon Eomplc-
\' B ment d deux droits BGC fera obtus. D'ailleurs,

puilque les deux Triangles ABG. & DEF font
- €quiangles: le Coté AB ftraa BG, comme DE eft
' . aFF, par la 4. Prc({p. MaisDE eft & EF, comme

ABefta BC, parfuppofition. Donc ABeftdBG,
y»©  commeABeftd BC. D'oiiil fuir { parlag. Prop.
; du §.) quelesdenx CotezBG, BC, font égaux;

& (par la 5. Prop. du 1.) que I'Angle BGC eft-
dgala l’An%le C. MaisI'Angle C a ¢té fuppof€ ai-
gu: donc I'Angle BGC fera auffi aigu. Mais cée
* Angle BGE 2 d¢éja ¢t prouvé obtus : & ainfil’'Aa-
gle BGC feroir enfemble obtus & aigu ; ce qui eft
impofflible. 1 eftdoncimpoffible queles Angles C
& Fétantaigus, I Angle ABC foitplus grand que
.. PAngleE. | .
' Que fi I'on et fuppofé au commencement , que
les AnglesC & F cuig'cnt été obtus : on auroit prou-
) vé de méme , quel’ Angle BGA auroit €té obtus ; &
] par confequent que fon Complement & deux droits
| BGCautroit été aign. Puis montrant que cét An-
\ " gle BGC feroit auffi égal 4 I' Angle obtus C, il fe-
, roitarrivé que |’ Angle BGC auroitdit étre aign &
| obtus tout enfemble ; ce qui eft impoffible. Sibien

?u'il cft abfolument im&:oﬁible que’Angle ABC
. oit plus grand que l‘An% ¢ E; Etcommelon peut
‘ prouver de méme , quel’Angle Ene fcauroit éure
( : plus grand que I'Angle ABC, il s’enfuit queces
deux Angles font égaux. MaisI"Angle Aeft €gal &
I'Angle 1> par fuppofition. Par corifequent les
deux Angles C & F fontauffi ¢gaux, parla 32. du
1. Ce qu'il falloic démontrer.

»
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PROPOSITION VIIL
THEOREME VIII.

5.'..

Si de U Angle droit d'un Trianglé Reflan- .‘

gle on abaiffe une Perpendiculaire [ur la
Baze, elle le divifera en denx antres
Triangles, qui [erons [emblables en-
tr'enx y O au total,

E fuppofe que le Triangle A
J ABC foit Reétangle, &

uc de I’ Angle droit BAC on
a aiﬁcdla ulI;igne l:;l‘roite AD
- perpendiculaire & la Baze BC.

I()Iell; deant, je dis premiere- B D C
ment que les deux Triangles ABD, ADC, dans
lefquels le Triangle ABC eft divif¢, lui font fem-
bla%les. Pour le prouver,

Au Trian%le ABD, I'Angle BDA eft droit, &
€gal al’Angle BAC. Deplus, ’Angle B cft com-
mun aux deux Triangles ABD & ABC. Par con-
" fequent le troifiéme’BAD cft égal au troifiéme
BCA. Etainfi ces deux Triangles font équiangles
& femblables , parla 4 Prop. & par la 1. Défini-
tion.

De méme, au Triangle ADC, I'Angle ADC
cft droit, & €gal i I'Angle BAC. Deplus, I’ An-
. gle C cft cdmmun aux agcux Triangles ADC &

ABC. Ecpar confequent le troifiénie DAC eft égal
autroifiéme CBA. Et ainfi ces denx Triangles font

fguiaqgles & femblables ; Ce qu'il falloic démon-
L.

- " i JC .
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"Je dis en fecond lieu, que les deux Triangles
ABD, & ADC, font femblables entr’eux. Pour
le prouver , e
L'Angle ADB eft ¢gal 4 I'Angle ADC, érant
droits, parlaconftruction. L’Angle ABD .a ¢éié
rouvé e’gal a I'Angle DAC, & I'Angle BAD i
Y’Anglc ACD. Etpartant, cesdeux Triangles font
équiangles & femblables ; Cequ'il falloit démon-
trer.

COROLLAIRE.

11 fuit de cette Propofition , que fi del'Angle
droitd’un Triangle Rectangle on abai e Per-
pendiculaire {ur Ta Baze, elle fera m3¥¥nne pro-

sportionnelle enrre les denx parties de la- Bazes,
c'eft 3 direque comme une des parties de la Baze fe-
ra i cette Perpendiculaire , ainfi cette Perpendicu-
laire fera 4 'autre partie. Car puifque les deux
Triangles ADB, ADC, fontf{emblables: les Co-
tez alentour de leurs Angles droits doivent étre
proportionnaux , par la 4. Prop.. Ecpartant , com~
meBDeft i DA, ainfiDAetaDC. :

PROPOSITION IX.
PROBLEME I

Une Ligne droite étant donnée, en ree
trancher une partie demandce.

E fuppofe que la Ligne droite AB foit donnde,
-] & jepropofed’on retrancher une partic deman-

dée, comme par exemplela cinquiéme partie.
Pour le faire,

Tirez du Point Ala Ligne droite indeterminée .

ayant
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ayant prisla partie AD, 4 difcretion, prenez de
fuite quatre auttes parties ; fcavoir, DE s EF, FG,
GH ; égalesi AD, enforte que la Ligne AD foir
Ia cinquiéme partic de AH. Menez aprés cela du
Point H au Poitie B JaLigne droite HB ; & par le
Point D menez la Ligne droite DI, parallele a HB.
Cela drant , jedis quela Ligne Al cftla partie de-
. mandde; c'eft & dire qu‘eTlc eft la cinqui¢me par-
tie de AB. Pour Ie prou-
ver,.
Puifque DY eft parallele
a HB, il senfuir (par la
2. Prop.) que AleftilB,
comme iDH; &
en compd®it, AB eft d -
Al, comme AHeftaAD, AL
Eten Raifoninverfe, Alefta AB, comme ADcft
4 AH. Or ADeft la cinquiéme partie de AH , par
la conftruétion. Donc Al fera aufli la cinquidme
particde AB 5 Ce qu'il falloit faire , & démontrer.

PROPOSITION X
PROBLEME I

Une Ligne droste étant donnce, la con-

per femblablement 4 une autre Ligne

droste donnée &~ conpée.

E fuppofe que les deux Lignes droites AB, AC,
) foient donndes , & que AC foitcoupéeen trois’
parties, {eavoir, AD, DE, EC. Etje propofe de

couper la Ligne ABfemblablement 4 la Ligne AC 3~
c’eft d dire , enforre que fes pariies foient entr’elles”

en méme Raifon que les parties AD, DE, EC.
Pout Je faire, )
Difpo-
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Difpofez ces deux Lignes enforte qu'elles fe ren-
centrentau Point A, & faflentun Angle tel qu'il

_vous plaita, comme BAC. Et aprés avoir mené

du Point C au Point Bla Lignedroite CB, tirez
par les Points D & E les Lignes droites DF, EG,
paralleles i CB & entr’elles ; & par le méme Point
D menez aufli la Ligne
droite DH parallele 4 AB.
Cela érant, je dis que la
Ligne droite AB eft coupée D H
femblablement 4 la Ligne
AC, auxPoints F & G ;
Pour le prouver, A FGB
Puifque dans le Triangle AEG la Ligne droite
DF eft mende parallele 4 EG ; il s’enfuit ( parla 2.
Prop.) que 3 AF et a ¥G, comme AD eftd DE. Et
pui((lluc laLigne DH eft parallele B, il s'enfuit
que les Figures FI,GH, font des Parallelogrammes;
& qu'ainhi les Cotez FG, GB , font dgaux aux
Cbtez oppofez DI, TH ; & partant que FG eft &
GB, comme DI eft 2 IH, Or puifque dans Ie
Triangle DCH , la Ligne Eleft menée parallele &
CH: DietalH, commeDEeftaEC, pacla2.
Prop. Et partant FG eft & GB, comme DEcitd
EC; Cequ'il falloit faire, & démontrer.

PN 5)OOH
N {3 H 3¢
)

2’5

!
2y
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PROPOSITION XI
PROBLEME IIL

Deux Lignes droites étant données  en
trouver une trosficme qui leur foit pro-
portionnelle.

JE fuppofe que lesdenx E-

Lignes droites AB, C
AC, foient données, -
& je propofe de trouver :

une troifiéme Ligne qui A- B D
leur {oit proportionnelle. '
Pour le faire, )

Difpofez les deux Lignes droites AB, AC, en
forte qu'elles {c rencontrent au Point A , & faffent
un Angle tel qu'il vous plaira , comme BAC. Pro-
longez ces mémes Lignes indefiniment vers D &
versE ; & aprés avoir pris BD dgaled AC, &tiré
du Point B au Point Cla Ligne droite BC , mencz
par le Point D la Ligne droite DE parallele aBC,
ﬁlﬁ coupe la Ligne AE au Point E. Cela érant, i€

is ue [a Ligne CE eft la troifiéme proportionnelle
qu'il s’agitde trouver. Pour le prouver, .

Puifque dans le Triangle DAE, laLigne droite
BCeft menée parallelea ]gDE , ils'enfuit  parlaz.
Prop.) que ABeftd BD, oud fon égale AC ,com-

-me ACeftd CE. Etpartant CE eft eroifiéme pro-

portionnelle aux deux Lignes droites données AB,
AC; Cequ'il falloit faire , & démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XII
PROBLEME IV.

Trois Lignes droites étant données , en
trowver wne quatriéme qui leur [oit pro<
portionnelle.

E f{uppofe que les trois
J Ligll’lg:s drociltes AB, BC, E

- & D, foient données; & D
je propofe de trouver une E
?ua:rie’me Ligne qui leur

oit proportionnelle. Pour
Ie faire,

Difpofez lapremicre Li- A B C
gne AB, & lafeconde BC, enforte qu'clles fe ren-
contrent direGtement an Point B. Tirez duPoint
AlaLigneindefinie AE, qui faffe avec ACun An-
gletel qu'il vous plaira, comme CAE. Puis ayant
pris AF égale i laLignedroite donnée D, & me-
néla Ligne droite FB : tirez par le Point C la Ligne
CE parallelea FB, quicoupe la Ligne AE au Point
E. Celaétant,je dis que la Ligne FE eft la quatrié-
me proportionnelle qu'il s’agit de trouver. Pourle
prouver ,

Puifque dansle Triangle CAE , la Ligne FB eft
mencée paralleled EC, 1l s'enfuit ( parla2.Prop. )
que AB eftd BC, comme AF,ou Dfon égale, eft
4 FE. Etpartant FE eft cette quatriéme Ligne qu'il
falloir trouver, proportionnelle aux trois Lignes
droites donndes ; Ce qu’il falloit faire, & démon-
trer.

P RO
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PROPOSITION XIII,
.PROB.LEME V.

Deux Lignes droites érant données , troye
ver wne moyenne proportionnelle entre
ces deux Lignes.

'JE fuppofe que les deux Li- D
gnes drojtes AC, CB, {oient :
donndes, & je propofe deleur
trouver we moyenne propor-
tionnelle; c'eft d dirc,jepro- A CB

pofe de trouver une Ligne qui :

ait cette proportion avec les deux autres , que com-
me AC fera 4 cecteLigne, ainfi cetté Ligne foird
CB. Pour le faire , )

Difpofez les deux Ligunes droites AC, CB, en
telle forte, qu’elles e rencontrent diretement. Puis
décrivez {ur ABle demi-Cercle ADB; & élevezdu
Point C la Ligne CD perpendiculaire fux AB, &
qui rencontre la Circonference au Point D. Cela
étant, jedis que la Ligne CD eft moyenne progor-
tionnelie entre AC & CB. Pour le prouver,

Meuez les Lignes droites AD , DB. Gelapofé: .

Ppifque I'Angle ADB cft au demi- Cercle , il
eft droit, rar la 31. Prop. da 3. Et partant
{ par le Corollairede la 8.Prop. ) CD cft moyenne
proportionnelle entre AC& CB. C'eft a dire que
commc ACeftd CD, ainfi CDefta CB; Cequiil
falloit faire , & démontrer. .

# P R O-
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PROPOSITION X1/,
THEOREME IX.

Si deux Parallelogrammes éganx ont un
Angle égal aun Angle, les Cotez alen-
tour des Angles égaux [eront recipre-
quement proportionnaux : Et fi denx
Parallclogrammes ont un Angle égal &
un Angle , € les Cotex alentour des
Angles égaux reciproquement propor
tionnanx 5 sls [eront égaux.

J'E fu(.Iofe premierementque C_H
les

eux Parallelogrammies

ABCD, BEFG, foient égaux ,
& que les Angles ABC, EBG, AD
foient aufhi égaux. Cela érant,
je dis que les Cotez alentour o~
de ces Angles font reciproque- E
‘ment proportionnaux ; c'eft 4 dire, que comme
ABeftd BG, ainfi EBeftd BC. Pour le prouver,

Difpofez les deux Parallelogrammes ABCD,
BEFG , en forte, que leurs Corez AB ; BG, feren-
contrent direGtement au Poine B ; & prolongez les
Cotez DC, FG, jufqu'd ce qu'ils fe rencontrent
auPoint H. Celapofé:

Puifque les Angles ABC & EBG font égaux, par
* fuppofition 5 les Lignes CB , & EB , Ie rencon-
" trentdiretement , par la Remarque delaxs. du 1.
Drailleurs , puifqueles Lignes DH , AG, fontpa-
ralleles, & que CE, HF, font auffi paraﬂsl(e:s A

G
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CG cft un Parallelogramme. Maintenant puifque
les Parallelogrammes DB ,.CG , font de méme
hauteur, ils fontentr’eux comme leurs Bazes, par
la 1. Prop. Ceftidireque AB P cC K
¢fta BG, commele Parallelo-
gramme DB eft au Parallelo-

ramme CG.. Sidonc au lieu 5
ﬁu Parallelogramme DB on A

H Q

prend le Parallelogramme BF , i
qui lui eft égal, par fuppofi- El
tion : il s'enfuivra que AB fera 3 BG, comme le
Parallclcgrammc BE eft an Parallelogramme CG.
Ot ces deux Parallelogrammes éuant de méme
hauteur, BFefta CG, comme EBeft 3 BC. Par-
tant (parla 11, Prop.du 5. ) ABeft ABG, comme
EBeftd BC; Cequ'il falloir démontrer.

Je Itgyo(c en fecond lieu ; que les Parallelogram-
mes ABCD, & BEFG, ayent I'Angle ABC ¢ al 3
I'Angle EBG, & quele Coté ABfoftau Coté BG,
comme le Coté EB eft an Coté BC. Cela étant, je
dis que ces deux Parallelogrammes font égaux en-
tr'eux. Pour le prouver, :

La méme préparation que defluss étant fuppofée ¢
puilque les Parallelogrammes DB, CG, fgnt de
méme hauteur ; leParallelogramme DB eft au Pa-
rallelogramme CG, comme AB eftd BG, parla
1. Prop. Or AB eft 4-BG, commeEBeftaBC,
par {uppofition. Partant DBefta CG, comineEB
- eftd BC. Drailleurs, puifque les Parallelogram-

mes BF, CG, {ont aufli de méme hauteur : com-
me EB eft 1 BC, ainfi BF eft 3 CG. Partant com-
meDBeft2 CG, ainfi BF eft encored CG. D'oi
il fuic {parla 9. Prop.du s.) que ces deux Paral-
lelogrammes DB, BF, font égaux entr'eux; Ce
-qu'il falloit démontrer.

PR O-
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PROPOSITION X7,
THEOREME X

Si denx Triangles égaux ont un Anglé
égal & un Angle, les Cotex. alentour
des Angles égaux [eront reciproquement.
proportionnaux: Et i deux Triangles
ont un Angle égal a un Angle, ¢ les
Citez alentour des Angles égaux reci-
progquement proportionnaux , ils [eront
égaux.

E fuppofe '1°. que les A D
deux Triangles ABC, B

DBE, foient €¢gaux, &

que les Angles ABC , DBE,

foient aufi égaux. Cela

dtant, jedis queles Corez £
alentour deces Anglcs font

reciproquement proportionnaux ; c’eft 3 dire que

comme AB cft 3 BE, ainfi DBeftd BC. Pourle
Touver , :

Difpofez les deux.Triangles ABC, DBE, en-
forte , que leurs Cotez AB & BE fe rencontrent di-
re&ement au PointB; & du Point ChauPoint E
menezla Ligne droite CE. Celapofé: .

Puifque %es Angles ABC & DBE font €gaux,
par fuppofition ; les Cbrez CB & DB concourent
" direétement, par la Remarquedela 1 5. du 1. Dail-
leurs, puifque les Triangles ABC & BCE font de
mémehauteur, ils font cnur’enx comme leurs Ba-

285,
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zes, parlar.Prop. Erparrant AB eflta BE, com-
mele Triangle ABC cft au Triangle BCE. Mais
Ie Triangle ABC eft au Triangle BCE , comme fon
égal DBE oft au méme Triangle BCE. Partant AB
cl% i BE , comme le Triangle DBE citau Triangle
BCE. Maisces deux Triangles font de méme, hau-
teur; & par confequent le Triangle- DBE eft au
Triangle BCE , ¢comme la Baze DB eftd la Baze
BC, parla 1.Prop. Drouilfuitque ABefta BE,
comme DB eft & BC, par Ja 11, du 5. Cequil

falloic démontrer.

Jefuppofe en fecond lieu,
ue les Triangles ABC &
BE ayent I'Angle ABC
égal iT'Angle DBE, & que
ABfoita BE, comme DB
<ft & BC. Cela érant, je -
disque ces deux Triangles .
four égaux entr'eux. Pour le prouver,
La méme préparation que deflis drant fuppofée:

' Euis que les Triangles ABC & BCE fout de méme

auteur, le Triangle ABC eft au Triangle BCE,,

" comme ABeft 4 BE, par la1.Prop. Or ABeft &

BE, comme DBeft A BC ., par fuppofition. Donc
le Triangle ABC cft au Triangle BCE ,. comme DB
et aBC, parla 11. du 5. Dailleurs, parce que
les Triangles DBE & BCE {ont de méme haurenr :
comme DBeft 4 BC, ainfi le Triangle DBE ¢t au
Triangle BCE. Partant ;' le Triangle ABC eft au

Triangle BCE, comme le Triangle DBE eftan

méme Triangle BCE. D’onil fuit { parla 9. Prop.

du 5.} que ces deux Triangles ABC, & DBE

fonr égaux entr'eux 5 Cequ'il falloit démontrer.
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PROPOSITION XVI
THEOREME XL

Si quatre Lignes droites font proportion- ' .
: nellesy le Rellangle des extrémes (era
§ égal an Reftangle des moyennes: Et fi
le Retangle des extrémes eff égal an /
Reitangle des moyennes, les quatre
Lignes droites [eront proportiennelles. - '

‘0 . JE fu;ipo[é,’ °. A A D |,
v ue les quatre "
- - (I]_igncs qdroi- EF E o
: tes AB,, EF, FG, B
. BC, foient pro-
¥y portionnelles , en-
forre que AB & BFGCB C F G

ot BC foient les ex- o )
A trémes, & que EF & FG foient les moyenncs.
b Diailleurs, je {tppofeque le Rectangle ABCD foir
fair des extrémes AB, BC; & que le Re@angle
EFGH foit fait des moyennes EF , FG, Cela éran,
je disque ces deux Rectangles font égaux entr’eux.

Pour le prouver, :

Puifque tous les Angles de ces ReCtangles font
droits, ils ont un Angleégaliun Angle. Er de-
o plus, il eft fuppofé que AB, Coté du premier
r Redtangle, eft 4 EF, Cotéd du fecond, comme
- FG Coié du fecond , eftd BC, CoOté du premier.
* Ert partant ces deux Re@angles fontéganx , par
la 14. Prop. Ce qu'il falloit démontrer. .
_ Jefuppofe enfecond lieu les quatre Lignes dros-
. Tome 1, O . tes
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tes AB, EF, FG, BC; & que le Redangle

ABCD, compris desextrémes AB, BC, foirdgal _A

au Retangle EFGH, comprisdes moyennes EF;

FG. Celactant, jedisqueces quatre Lignes font

“proportionnelles.  C'eft 4 dire que ABeft4EF, . ¢

comme FG eft 4 BC. Pour le prouver, I
Puifque les deux Reétangles ABCD, EFGH, .

font égaux, & <1uc leurs Angles fonr droits,"ils

ontun Angle égald un Angle.” D'ou il fuit ( par

la 14.Drop.) que les Cdrez alentour des Angles 7

* dgaux font reciproquement proportionnaux ; c'elt I

3 a dire que AB, Coté du premier Reftangle, eft

) i EF, C6té du fecond, comme FG, Coté du

' méme fecond, et 4 BC, COté du premier; &-

qu'ainfi ces quarre Lignes font proportionnelles ; :

Ce qu'il falloir démontrer. 4

PROPOSITION XVII. |
THEOREME XIL

Si trois Lignes droites font propertionnel-

~ les, le Retangle des deux extrémes [e- .
= ra égal an Quarré de la moyenne: Etr . ¥
fi le Reclangle des extrémes eff égal an 1
Quarré de la moyenne , les trois Li- "
gnes droites feront proportionnelies. IS

E fuppofe 1°. que les trois Lignes droites AB,

EF, BC, foiemt proportionnelles; que le
Redtangle ABCD foit compris des deux extré-

mes AB, BC ; & quele Quarré EFGH foir celui de o

la moyenne EF. Cela drant, jedis que le Rectan- .

gle ABCD eft égalau Quarré EFGH. Pour le prou-
;o ¥CLy - Fai-
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Faites la Ligne FG égaled EF. Celapof€:

Puifquela Ligne FGeft dgale 4 EF, les quatre
Lignes droites AB, EF., FG, BC, font propor-
tionnelles , par [{uppofition. Et partant {par la
Prop. précedente) e Redtangle ABCD, ?m eft faic
des deux extrémes, feradgal auRectangle EFGH,
quieft fait des deux moyennes. Mais puifque les
moyenaes EF , FG, font dgales , leur Rectangle eft
le méme que le Quaryé de h moyenne EF , {cavoir
EFGH. Erpartantlc Re@angle des extrémes cft
¢gal au Quarré de la moyenne ; Cequ'il falloit dé-
montrer.
odC fuppofe en A A D
econd lien,que le -
Re&angle EBCD, EFR E H.
comprisdesdeux, B
extrémes AB,
BC, foitégalau I

aré LYGH BRpGCB CF G

la moyenne

EF. Cela €tant, je dis que les trois Lignes AB,
EF, BC, font proportionnelles. Pour le prou-
YerI, . .
Puifque les deux Re@angles ABCD & EFGH
font égaux, & que leurs Angles font droits , ils
ont un Angle égal  un Angle. D'ouiil fuit (parla
14.Prop.} queleurs Cbrez font reciprequement
proportionnaux; c'eft & dire que AB, Coté du
premier Reftangle, eft 4 EF, Coté du [econd,
comme FG, Cgtédufecond, ou fon égal EF, eft a
BC, CoOtt du premier. Er ainfi ces trois Lignes
font proporcionnelles ; Ce qu'il falloit démontrer.
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PROPOSITION XVIII
PROBLEME VI

Sur une Ligne droite donnée  décrire une
Figure retiligne (emblable ¢ (embls-
blement pofée a une Figure reffiligne
donnée. :

JE fuppofe que la .}[ G

Ligne AB, &l D_FE
Figure  recliligne .
CDEF, foicardon- g
nées; & je propofe -
de décrice fur lali- g BC
gne AB une Figure % .
{emblabled CDEF, & femblablement pofée;ce

4 dire qui foit telle, que danslaFigure qui eftd
- décrire, 1a Ligne AB foit un Coté homologue dun’
Coré de la Figure donnée , comme par’ exempled

CF. Pour le faire, ,
Prenez un des Angles de la Figure donnce tel
qu'il vous plaira, comme par exemple C; &du
Point C menez aux autres Angles autane de Lignes
droites que vous pourrez , telle queft CE, pour-
refoudre toute 1a Figure en Triangles. Celafait,
menez des Poiuts A & Bles Lignes droites AG, BG,
qui faffent avec AB les Angjes GAB, & GBA,
égaux aux Angles ECF, & EFC, chacunau fien.
Puis menez des Points A & G les Lignesdroires
AH, GH, qui faffent avec AG les Angles HAG,
& HGA, dgaux aux Angles DCE, & DEC, &
sinfi de (uice, s'ily avoit encore d’autres Triangles
dansla Figure CDEF. Cela dant, jedisque la Fi-
gure -

L
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ure ABGH, décrite fur la Ligncdonnde AB, «ft

§fycmblable & femblablement pofée 4 la Figure
CDEF. Pour le prouver,

Premierement , de ce que par la conftrution
chaque Triangle de 'unc des Figuresa deux Angles
¢gaux & deux Angles d’un Triangle de I'autre Figu-
re, le trotfiéme Angle de chaque Triangle d'une
Figure s'enfuit €gal au croifiéme Angle de chaque
Toangle del'autre Figure ; & parcant tous les An-
gles desdeux Figures crant égaux , chacun au fien ,
les deux Figures font équiangles. :

- Deplus, puifque les Triangles ABG & CFE font
éa jangles, il s’enfuit ( par la 4.Prop.) queGB
clt 2 BA, comme EFetaFC; & deméme, que
ABefta AG, comme CFeftd CE. Mais puifque
ls Triangles AGH & CED fontauffi dquiangles:
AGefta AH, comme CEefta CD. Erpartanten
Ruifon égale, ABefta AH, comme CFeft 4 CD.
Deméme, AH et 3 HG, comme CD eftd DE.
Donc enfin enRaifon égale, GBeft aGH, com-
mcEF et AED. Etainfilesdeux Figures ABGH &

CDEF, quifont équiangles, & quiont leurs Co- _

tez aurour des Angles égaux proportionnaux , font
femblables , & femblablement pofées ; Cequ'il fal-
loit faire, & démontrer, -

03 P RO

‘




318 ELEMENS D’EUCLIDE.

PROPOSITION XIX
' THEOREME XIIL

Les Triangles ﬁmblable.f font entr'enx en
Raifon doublée de leurs Cotez de méme
Raifon.

E fuppofe que les Trian- A
J gles ABC & DEF, foient :
jemblables ;5 que I'Angle
BAC foit égal il’Anglc]% 5
VAngle B 4 I'AngleE; &
I'Angle Ca’Angle F. Cela

D

‘¢ant, je disqucles Trian- B GCE  F '

les ABC & DEEF font 'und I'autre en Raifon dou-
I¢e de leurs CStez de méme Raifon ; c'eft 4 dire,
gu’ayant erouve une treifiéme proportionnelle aux
eux Corez BC , EF : le Trangle ABC fera au
Triangle DEF, comme BC fera acerte troifiéme
propordionnclle , par exemple d BG. Pourleprou-
ver,

Menez du Point A au Point G fiLigne droite

AG. Celapofé: :

" Puifque les Triangles ABC & DEF font fembla-
bles, AB cft 4 BC, commeDE et 2 EF. Etpar-
tanten Raifon alterne, AB cfta DE, commeBC
eft 2 EF. Mais BCeftdEF, comme EF ¢t d BG,

“par la conftru€ion. Donc AB eft iDE, comme
EFecfta BG. Et ainfl les deux Triangles ABG &
DEF ont un Angle égal 4 un Angle, fcavoir B égal
4E, & les Corez alentour deces Angles recipro-
quement proportiennanx : d'od il fine qu'ilsfont

.fgaux, parla 1§, Prop. Et partane le Triangle

) ’ ABC

R
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ABC (eraau Triangle DEF , comme le méme Tri-
angle ABC eftau Triangle ABG. Or ces deux der-
niets Triangles étant de méme hauteur, le Trian-
gle ABC ett au Triaugle ABG, commeBCeftd
BG, par la 1. Prop. Yar confequert le Triangle
ABC eft auffiau Triangle DEF, comme BC eft 2
BG, c'eftidireen Raifon doublée de BCAEF;Ce

. qu'il falloir démontrer.

PROPOSITION XX
THEOREME XIV.

¥ Les Polygones femblables penvent érve di-

vifez dans un nombre égal de Triangles
[emblables entr’eux , ¢ proportionnaux
4 leurs Tours : Et ces Polygones [ont
Pun a Dautre en Raifon doublée de leurs
Corez, de méme Raifon,

]Si fuppofe que A

les Polygones .

ABCDE & B/ r B
FGHIK f{ojent G
{emblables ; eafor- K

te que PAngle A

foicémaliiAngle C . D H I

F; l‘Angl? BalAngleG; I'Angle Cal'Angle H's

TAngleDaTAngle ;&' AngleE 2 I'Angle K. Et

deplus , que AB{oitaBC, comme FGa GH; que

BC {61t 4 CD', comme GH 4 HI; que CD ot

DE, commeHI4 1K ; & enfin que DE foira EA,

comme IK efta KF, Ou bien en Raifon alterne

«que AB {0itd FG, comme BCeft 3 GH ; que BE
[} 4 foit A
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{oitd GH, comme CD eft 2 HI; que CD foird
HI, comme DEeft 4 IK ; & enfin que DE foira
IK, comme EAefta KF. Cela étant, je dis pre-
mierement qu’on peut divifcr le Polygone ABCDE
en autant de Triangles que le Polygone FGHIK,
Pour le prouver, ‘

Prencz dans les A '
deux Polygones
deux An, Ingé aux, B 3 F
comme ’Ang e A, G K
&I'Angle F; &ti- . R
rez des Points A &

Fauxautres Angles, C D H I
autant de Ligues droites que vous pourtez , comme
AC,AD, FH, FI. Celapofé: [

Puifque le nombre des Angles du Polygone
ABCDE cft égal au nombre des Angles du Polygo-
neFGHIK : ileft évidentqu’il n'y aura ni plus ni
moinsde Triangles dans 'un que dans 'autre.

Je dis en fecond lieu, que chaque Triangle du
Polypone ABCDE eft fcmllablc 4 un Triangle du
Polyzone FGHIK ; par exemple , que le Triangle
ABC eft femblable an Triangle FGH;; le Triangle
ACD au Triangle FHE; & le Tiiangle ADE au
Trian%lc FIK. Pourle prouver,

Puilque I' Angle Beft égal d 'Angle G, & quele
Cord AB eftan Coté BC, comme FGAGH, par
fuppoficion : il s'enluir ( par la 6. Prop.) que les
deux Triangles ABC & FGH font femblables, &
‘équiangles. On prouvera de méme, que les deux
Triangles ADE & FIK font auffi femblables , &
£quiangles.. Et ?uanr aux Triangles ACD & FHI :
Ppoifgue les Angles BCD & GHI fone égaux , par
fuppofition ; fi on en retranche fes Angﬁ:s BCA&
GHF, qui ont éré prouvez dganx , lés Angles
xeffans ACD & FHI feront auffi dgauxentr'eux. |

De méme, fi des Angles CDE & -HIK , qui font
cgaux par {uppofition’, on retranche- les Angles °
S . s ADE -
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ADE & FIK, qui ont €ré prouvez dgaux, les An- |
.. gles reftans ADC & FIH feront autli ésaux en-
%o+ tr'eux; & ainfi les deux Triangles ACD & FHE
.~ font équiangles , par la 32.du 1. & par confequent
2 fcmblgblcs. Et partant chaque Triangle d’undes
: Polygones, eft femblable d un Triangle delautre
. » Polygone; Ce qu'ilfalloit démontrer. -
Je dis en troifiéme lieu, que les Triangles des
deux Polygones font proportionnaux a leurs Touts;
t ¢'efta dire, que comme un Triangle eft 4 fon fem-
L blable , ainfi un des Polygones eft & I'autre. Pour
b g leprouver, :
. - Puifque les Triangles ABC & FGH font fembla-
|". . bles, lepremiereftaufecond , en Raifon doublée
s' . du Cbté BCau Coté GH, par la Propofition pré-

cederite. Or puifque BCeft 4 GH, comme CDeft
AHI, parfuppofition: laRaifon doublée de BC &
Ly GH, cftlaméme quela Raifon doublée de CD &
-+ .. HL Donc le Triangle ABC eftau Triangle FGH,
en Raifon doublée de CD 4 HI. Mais le Triangle

«  ACD étant femblable au Triangle FHI, 'un eft
:*«  auffi A 'autre en Raifon doubléede CDA HI. Ec
L partant le Triangle ABC eft au Triangle FGH,
comme le Triangle ACD eft au Triangle FHI. De
méme, le Triangle ADE ¢tant femblable au Trian-
. le FIK , I'un elt 3 I'auere en Raifon doubléede
x DEAIK: oubien parceque DEefta IK, comme
o CD eft 2 HI; le Triangle ADE eft au Triangle
FIX , en Raifon doublédede CD a HI, c’eft A dire,
comme le Triangle ACD eft au Triangle FHI, ou
comme le Triangle ABC au Triangle FGH, puif~
- ue ces Triangles font aufli entr’eux en Raifon
' joubléc de CD'AHI, commeilaété prouvé. Puis
T donc que nous avons d’une pare plufieurs Trian-
¥ gles, & aurantd’autres d’uncaurre pare, qui fone
4 »,  “emreux en méme Raifon : il fuit ( parfa12.dug.)
: ?ue comme chaque Triangle d’une parteft i fon
femblable de I'autre part, ainfi tous les Triangles
(o] d’une

]

. L ISR
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d'une part font 4 tous les Trianglesde l'autre, c'eft

adire, ainfi l'un des Polygones eft 2 I'autre Poly-
one ; Ce qu'il falloit encore démontrer.

Jedis en derpier lieu, quele Polygone ABCDE
eft au Polygone FGHIK , en Raifon doublée de
leurs CoOtez de méme Raifon , par exemple , en
Raifon doublée de CD 4 HI. Pour le prouver,

Le Polygone ABCDE eft au Polygone FGHIK ,
comine chaque Triangle eftafon I{mblablc , com-
meil vient d’étre prouvé. Or chaque Triangleeftd
fon femblable en Raifon doublée de CD & HI, com-
me il a auffi été prouvé. Donc le Polygone ABCDE
eft au Polygone FGHIK , en Raifon doubléede CD
a4 HI1; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXI
THEOREME XV

Les Figures relfilignes [emblables 4. uné
- méme, [ont [emblables entielles. -

JE fuppofe que laFi-

] gure rc&xli{;nc A
foit femblable 4 Ia .
" Figurere&iligne B; &
qu%. la Figu?c retili- A B ¢

gnc C foirauffi fembla-
le 4 la Figure reiligne B, Cela érant, je dis que
les deux Figures A & C font femblables entr'clles.
Pour le prouver ,

Puiﬁluc les deux Figures A & B font femblables »
les Angles dela Figure A font égaux aux Angles de
i Figure B, parla 1, Definition. Et puifque la Fi-*
gure Celt femblabled la Figure B, les Angles dela
Figure C font auffi égaux aux Anglesde la méme
- Figure
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o Figure B. Et parcant les Angles de la Figure A font
’ égaux aux Angles dela Figure C. Dailleurs , puif-

iy . que les Figures A & B fontfemblables: les Cbiez
- qui font alentour des I}nglcs delaFigure A, font
L proportionnaux aux Cotez qui font alentour des
Angles clui leur font égaux dans la Figure B, parla

1. Defimtion. Et de méme, puifque les Figures B

& C fon femblables : les Ctez qui font autour des

[ Angles de la méme Figure B, font auffi propor-
boe tionnaux aux Cotez qui font autour des Angles qui
P lear fone égaux dans 1a Figure C. D'onil fuit, que
les Corez qui font autour des Angles dela Figure A,

font proportionnaux aux Cdtez qui font aurour des

Angles qui leur font égaux dans la Figure C. Et
artant les Figures A & C font femblables ; Ce qu'il
alloit démontrer.

B
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“PROPOSITION XXII

THEOREME XVL

Si quatre Lignes droites [ont propertion-
. nellesy les Figures (emblables & fem-
blablement pofees fur ces Lignes, [e-
‘ront auffi proportionnelles: Et fi gqua=
tre Figures [emblables ¢ [emblable-
_“ment pofées [ur quatre Lignes droites,

. font proportionnelles, ces. quatre Li~

gnes droites fevont auffi proportionnel-
les.

JE foppofe premicrement que les quatre Lignes
AB, CD, EF, GH , foient proportionnel-
les 5 & que les Figures ABI, CDK, & les

Figures I
©. EM,GO; K
foient : .

fembla-

bles %

{fembla-

blement

polées A° BC DE FG HR §
Aurcesquatre Lignes. Cela érant je dis que ces
quarre Fignres font’ proportionnelles.;-¢'eft 4 dire
que ABleft i CDK , comme EM cft 2 GO, Pour

]eprouvc;_ L B BN

Puifque les Figures ABI & CDK font femblables:

ABjcfta CDK_,gucu Raifon doubléede AB & CD,

. . . par

N _OT Vv
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par la 210, Prop. Etpuifque ABeft3CD, comme

EFeft i GH, parfuppofition: la Raifon doublée °

de AB3 CDeftlamémeque la Raifon doublée de
EF 4 GH. Deméme, puifqueles Figures EM &
GO font femblables: EM eft 3 GO, en Raifon
doubléede EF 3 GH. Partant la Figure ABI eft &
la Figure CDK,, commcla}'igurc EMeft 4 Ia Fi-
gure GO, parla 11.dug. Cequil falloit démon-
trer. .

Je fuppofe en fecond lieu , que les quarre Figures
ABI, CDK, EM, GO; qui fonr femblables &
ferblablement pof€es fur les quatre Lignes droites .
AB, CD, EF, GH, foient proportionnelles,
Cela érant, je dis que ces quatre Lignes font aufli
proportionnelies. Pour le prouver, '

Suppofons que RS foit une quatriéme propor-

tionnelle aux trois Lignes droites AB, CD, EF,. - . -

parla 1z, Prop. & quela Figure RSVT déerite fur -
cette Ligne , foit femblable & femblablement po-
fée i Ja Figure EM; oud GO, par la 18. Prop.
Celapofé : : '

Par ce qui vient d'étre démontré ,. comme ABY.

ferai CDK, ainfiEM ferad ‘RV. Mais ABI eft -
auflia CDK, commeEMefta GO, par fuppofi-
tion. DoncEMeft ARV, comme 4 GO. Douil
fuit (par la 9. Prop. du §.) que les Figures GQ
& RV font égales. Mais elles font aufli femblables ,
ar la conftruction ; partantles Lignes GH+ RS,
ur lefquelleselles font décrites , font ¢gales. Com-
me donc la Ligne RS ¢ft une quatriéme Proportion-
nelle aux troisLignes AB, CD, EE: Ia Ligne GH
fera auffi une quatriéme proportionnelle aux mé-
mesLignes; ceftadire, que ABferai CD; come. -
mé EF 4 GH; Ce qu'il falloit démontrer.

0O 7 . . PRO-
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 PROPOSITION XXIII
THEOREME XVIL

Les Parallelogrammes équiangles font en-
tr'enx en Raifon compofée de celles de
leurs Citex. .

TE fuppole que les .
J Paraﬁclbgtammes A D H
AC & -CF foient |p C G

I’ Angle BCD foit égal

" dquiangles , & que I

i ’Angle ECG. Cela I
-€ant, je dis que le ik
Parallelogramme AC -
eftau Parallelogramme CF , en Raifon compofée
de BCiCG, & deDCi CE. Pour le prouver,
Difpofez ces deux Parallelogrammes enforte que
feurs Coétez BC, CG, ferencontrentdireétement
au Point C ; par méme moyen les deux antres Co-
tez DC, CE, concourront aufli direCtement , par
la Remarque de la 15.du 1. Prolongez les Cotez
AD, FG, jufqu’d ce qu'ils fe rencontrent au Point
H. Puisayantprisa difcretion la Ligne 1, faites
{parla1z. Prop. J ‘que comme BCeft 2 CG » ainfi
laLigne Ifoitdla Ligne K ; & comme DC eft 3
CE, ainfilaLigne K foitalaLigneL. Celapofé:
Pyifque Ivs Lignes AH, BG, font paralleles,
& queles Lignes ED, FH , font aufli paralleles: Ia
Figure DG eft pn Parallelogramme. Et puifque
les Parallelogrammes. AC, DG, font de méme
hauteur: ACeftd DG, commeBCiCG, parla
1. Prop. Mais comme BC eft 3 CG, ainfileftd

K, parlaconftrudtion, Donc AC efta DG ,com-
ome

|E_F

T
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me I eft 3 K. Pe méme, puifque les Paralielo-
grammes DG, CF, fonrde méme hauteur: DG
efta CF, commeDCeltd CE. OrDCefta CE,
comme K eft 2 L, par la conftruétion. Partant
DGeft aCF, comme Keft aL. Nousavons donc
trois Grandeurs AC, DG, & CF, d'une part,
& trois Grandeurs I, K ,-L , d’autre pare, lefquel-
les prifes deux a deux font proportionnelles. Par-
tant en Raifon égale elles feront encore propor-
tionnelles, parla22. Prop.du g. Et ainfi le Pa-
rallelogramme AC fera au Panallelogramme CF,
comme I eft 2 L. Maisla Raifonde 13 Let com~

ofée des Raifonsde IAK, & . de KAL, qui fone
es mémes que les Raifonsde BCA €G, & de DC
4 CF. Doncle Parallelogramme AC eft au Paral- -
lelogramme CF, en Raifon compoféde de- BC &
CG, &deDCa CE; Cequ'il falloitdémontrer.

PROPOSITION XXI1V.
THEOREME XVIIL

En tont Parallelogramme , les Parallelo-
. grammes qui fant alentour du Diame-
" trey € qui ont un Angle commun
. avec lusy lui font [emblables, & [em-

blables ensr'enx. ' '

E fuppofe le ParaHelogramme ABDC, & que
les Parallelogrammes GE, FH , foient alen~
tour de foh Diametre BC, & deplus, qu'ils

ayentles Angles B & C communs avec lui. Cela
érane, jedis premicrement que les deux Parallelos
gramumies GE, FH, font femblablesau Parallclo-
gramme AD. Pourle prouver 0 Les




328 ELEMENS D'’EUCLIDE.
Les Angles GCE & FBH , qui font les oppolez
dans le Parailelogramme AD , font égaux entr’enx,
par Ia 3 4. Prop. du 1.0r les Angles GIE & FIH font
dgaux 4 ces premiers Anzles, puis qu'ils leur font
aufli oppofez dans les Parallelogrammes GE & FH.
Erpartantces quatre An- C
gles font égaux entt’eux. ® D
De forte que les trois Pa- \
gallelogrammes AD,GE, - |G JX
FH, ont ddja chacun H
deux Angles dgaux 3 A i
dex An%lcs. D'ailleurs, B
puifque les Lignes AB, GH, font paralleles, par
fuppofition , & que la Ligne droite CGA tombe
deflus : I'Angle exterienr CGI eft égal d fon oppo-
féinteriear A, parla2g. Prop. du 1. De méme,
puifque les Lignes AC, FE, fonr paralleles, &
" quela Ligne BA tombe deffus: I'Angle exterieur
IFB eft encore égal 'd fon oppofé-interieur A. Et
,ainfi les trois Angles G, X » F, font dgauxen-
tr'eux. Etparce que 'Angle Eeft ¢gald fon oppo-
{¢e G5 que’Angle D eft dgald fon oppofé A &
quel’Augle Heft égal 4 fon oppofé F, par la 34.
Prop.du1: ces-trois AnglesE, D, H, foncaufli
égaux entr'enx. Voild donc encore les deux An-
gles reftans d’un deces Parallelogrammes » €gaux
aux deux Angles reftansde chacun des deux autres.
Et par confequent ces trois Parallelogrammes font
quiangles. Deplus, les Triangles CGl & CAB,
-qui ont déja les Angles G & A égaux , ayanc enco-
e I’Angle GC{commun, fonté uiangles, par la
32.Prop. dur. Etpareant (parla4. Prop.) CG,
efta G, comme CA eft 4 AB. Sibien que les Pa-
fallelogrammes GE & AD ¢rant dquiangles, &
leurs Cdrez alentour des Angles égaux , propor-
tonnaux : I'un eft femblable’a l'antre.  De mé-
we, les Triangles IFB & CAB, qui ont déja les
AnglesF & A éganx , ayant encore I’Angle FBI
. com-
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commun, font aufli équiangles, parla 32. Prop.
du 1. Et partant { par la 4. Prop.) IF c¢ft A FB,
comme CA cfta AB. Sibien que les Parallelogram-
mes FH & AD ¢rant auffi équiangles, & leurs Co-
tez alentour des Angles ¢gaux, proportionnaux :

- T'un eft auffi femblable & T'autre; Ce qu'il falloit

démontrer, .
Je disen fecond l'eu , queles Parallelogrammes

" GE & FH font femblables encr’eux.

Car puis qu’ils font tous-deux femblables au Pa-
rallelogramme AD, il s’enfuit { parla 21.Prop. )
qu'ils font anfli femblables entreux ; Cequ'il fal-
loit démontrer.

PROPOSITION XXV,
PROBLEME VIL

Deux Figures rellilignes érant données y en
deécrire une troifiéme ., [emblable a uné
©~ égale a Dautre, ’ ]

" E fuppofe quelesdeux 4o

Figares ABC, & D, B :
I;o?cnt donndes ; & vv ,

je propofe d’en décrire

une troifiéme , fembla- G c
ble a laFigure ABC, & A ’
¢galed la Figure D. Pour i

le faire, i H EF

Ddcrivez. (par la 44. - /D !
Prop.du1.) furlaLigne.

AC le Darallelogramme Reétangle AF, égal d la

Figure ABC.- Puis (par la 45.Prop.du1.) décri-
vez {ur AE le Parallelogtamme AH , €galalaFi-

gure donnde D, Aprds cela décrivez fur GC It demi- -

Cer-

o
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* Cercle GIC ; & aprés avoir ¢leve au Poine A la Per-

pendiculaire Al filongue, qu'elle rencontre Ja Cir-

conference au Point 1: décrivez ( par la18. Prop.)

fur'Al laFigure AIK, femblable 4 Ia Figure donnde

ABC. Eralors jedis que cette Figure AIK fera éga-

leila Figure donnde D. Pourle prouver,
LaLigne Aleft moyen-

AC, & AG, par la 13.

Prop. c'eft 4 dire , que
ACeft2 Al, comme Al G
eft 3 AG. Et par confe-

quent AC eft 4 AG, en L
Raifon doublée de AC 2 H EF
Al Or les Figures ABC D \
& AIK érant (§mblables , ;—

I'tine eft 4 P'autre en Raifondoubléede AC 2 AT,

ne proportionnelle entre L I ]3/ .

;:xr la 19. & 20. Prop. Donc la Figure ABCeftila -

igure AIK, comme AC eft 3 AG. Dailleurs,
puifque les Paral]clogrammes AF, AH, font de
méme hauteur: comme AC cft 4 AG, ainfi AF
eft 4 AH. Partant la Figure ABC cft 4 la Figure
AIK, commele Parallc?ogramme AF eftau Paral-
lelogramme AH. Et en Raifon alterne , la Figure
ABC eft au Parallelngtamme AF, comme la Figure
AIK eft au Pasallelogramme AH. Or la Figure
ABCecft égale au Para]lclogrammc AF, parlacon-
ftruion. Donc la Figure AIK cft auffi égale au
Paratlelogramme AH. Mais le Parallclugrammc
AH elt ¢galdla Figore doonée D, par laconftruc-
tion. Douncla Figure AIK eft aufli égale i la Figure
doundeD ; Ce qu'il falloit faire, & démontrer.

Y
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GE, qui lui eft femblable & fem-

“laduant, je dis quele Parallelo- B
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PROPOSITION XXVI
. THEOREME XIX.

Si d'un Pamllelogr)zmme on retranche un
Parallelogramme (emblable €& fembla-
blement pofé an total , © ayant un An-
Zlecommun avec lui: le Parallelogram-
me retranché [era alentowr du Diametre
du Parallelogramme total. ‘

YJE fuppole que du Parallelo-

gramme ABCD lon air re-
tranché.le Parallclogramme -

Gl

blablement pofé, & quial’An- . .
le GAE commun avec lni. Ce-

logramme GE eftalentour du Diametre duParalle-

-lograme towal BD ; c'eft adire, qu'en ménant une

Ligne droite du Point A auPointC, elle paffera
par I'Angle F. Pourle prouver, o

Si cela n’éroit, il faudroit que cette Ligne paflie
par quelqu'antre Point que par le Point F. Suppo-
fonsdonc, s’ileft poffible, que ce foit par le Point
H, comme faitict AHC. Celapofé:

Entirant la Li%nq Hi parallele 3 AE , ils’enfui- -
vroit que le Parallelogramme IE ferort alentour du
Diametre dn Parallefogramme BD. Or ces deux
Parallelogrammes ont T'Angle IAE commun. Et

artant ( par la 2 4. Prop.) leParallelogramme IE

eroit femblable au toral BD. Mais le Parallelo«

gramme GE cft fuppof¢ femblable au total BIP“
o . ar
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Par confequent le Parallelogramme 1E , & le Paral-
lelogramme GE, feroient femblables, parlazi,
Prop. Et partant le Coté IH feroit an Coté 1A,
comme le COté GF eft au Coté GA. Or IH eft égal
AGF, puis qu'ilsfontles Cotez A ‘ D
oppofez du DParallelogramme g k

GH. Et partant 1A feroit aufli ' \

- €galiGA, par la 14. Prop. du

55 c'eft ddire la partie au tout;
cequi eft impoflible. I eft donc

impoffible que la Ligne droite B C

tnénée du Point A au Point C, paflepar ailleurs

_que par le Point F. Et par confequent , le Parallelo-

gramme GE eft alentour du Diametre du Parallelo-
gramme BD ; Ce qu'ii falloit démontrer.

PROPOSITION XXVIL
THEOREME XX

Si on applique & une Ligne droite tant de

- Parallelogrammes que Dlon woudra
chacun defquels défaille dun Paralle.
logramme [emblable & un autre qui eft
" déja décrit fur la moitié de cette Li-
gre: le plus grand de tous [era celui
gui fera décrit fur Pautre moitiéy le-
guel fera égal < [emblable-au Dé-
faut.

JE ('u‘proﬁ:‘ que la Ligre droite AB foit donnce;
J qu'elle ait ¢ed coupée en deux dgalement au
Yoint C; & que fur la moiti¢ CB Pon’ aic décrit allc
. Paral-,
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Parallelogramme CE ; & qu'aprds cela I'on aic
achevé de déerite fur la Ligne AB le Parallclo-
gramme AE. Par ce moyen, il fera vrai de fli-
re, que le Parallelogramme AD fera a?hqué ala
moiudde la Ligne droite AB, & défaudra du Pa-
rallclogramme CE. décrit fur 'aurre moiti€ , &
auquel il eft égal, par la 36. Prop. du 1. Cela
érant, je dis que le Parallelo- B
gramme AD eft le plus grand H_DO
de tous ceux qui peuvent éure
appliquez f{ur laLigne AB, &
défaiﬂans d’un Parallelogram-
me femblable au Par g:lo-
ramme CE, qui avoit été au-
%ﬂravan: décr?t fur la moiti¢ CK B
CB. Pourleprouver,

Tirez le Diametre DB ; & ayant pris a difcretion
dansce Diametre le Point G, menez par le Point
GlaLigne FGI parallele 3 AB, & la Ligne KGO
parallele 2 CD. ‘Cela pofe :

Le Parallelogramme AG fera appliqué dlali-
gre AB, &dgﬁ PP

audra du Parallelogramme K1, le-
quel {parla 24.Prop.} ferafemblableau Paralie-
logramme CE. Il s’agit donc de montrer que le
Parallelogramme AD eft plus grand que le Paralle-
logramme AG. Pour le prouver.

Les Suppl¢mens GE & CG font égaux, par la
43.du 1. Sidoncon leur ajoiite le Parallelogram-
me KI, le Parallelogramme KE fera égal au Pa-
rallelogramme CI. Or le Parallelogramme AP et

»

*auffi égal au Parallelogramme CI, parla 36. Prop.

du 1. puifqu’ils font fur Bazes égales & entre mé-
mes Paralleles. Partant le Parallelogramme KE et
¢gal au Parallelogramme AP. Donc en leur ajoli-

tant le Parallelogramme conynun CG , il senfuivra -
ue le Gnomon LNM fera égal au Parallclogramme
G. Or le Parallelogrammc CE cg plus grand que
Ie Gnomon LNM , quin'eflt que fa partie ; & par
con-
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confequent il eft plus grand que le Parallelogram- .

me AG. D'oiil fuir, que le Parallelogramme AD,
qui eft égal au Parallelogramme CE , eftaufli plus

§rand que le Parallelogramme AG ; Ce qu'il falloit

émontrer.

PROPOSITION XXVIIL
PROBLEME VIIL

Une Ligne droite érant donnée, y appli=

quer un Parallelogramme égal a wne -

Figure refliligne donnée, or difail-
lant dun Pavallelogramme femblable 4

un Parqllelagmmme donné: Mais il

faut gue la Figure donnée ne foit pas
plus grande gu'un Parallelogramme ,
qui étant appliqué a la mosti¢ de la Li-
gne donnéey [eroit femblable an Paral-
telogramme donné,

. JE fuppofe quela Ligne droite AB, la Figure C,
J & le Parallelogramme D, foient downez ; &

que certe Figure ne foit pas plus grande que le Pa-,

rallelogramme AF, qu eft dderic fur la moirié dé
fa Ligne AB, & qui.eft femblable au Paralielo-
gyamxnc donnd D. Etje propofe d'appliquer a fa
igne AB un Parallelogramme égal 4 la Figure

. donnée C, & défaillant d'un Paralielogramme fem<
'blablle au Parallelogramme donné D. Pour le faire
Décrivez fur'EB, moitid de la Ligne donnéc,
Ie Parallelogramme EG, femblable au Parallelo-
Co - grams
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grammedonné D. Puis achevez de décrire fur la
Ligne AB le Parallelogramme AG. Par ce moyen
A¥ (era un Parallelogramme appliqué 4 la-Ligne
AB, & défaillantdu Parallelogrammc EG fembla-
ble an Parallelogramme donne D. Or ce Paralle-
logramme AF, quieft déerir fur la moiti¢ de la
Lizne AB, ou il cft égal & laFigure donnnéeC 5
ouileft plusgrand 5
car il ne doit pas

éere plus petit, par E

Ia ful;po irion. g'il LM

eft égal, on aura

fait ce quiil falloie | C KL

faire ; s'il eft plus '

grand, wouvez (par  H ¥ o] |G
fa 2. Remarque de -

Ja 45. Prop. du 1.) T
I'excez dont cette N| V R
Figure Ceft furpal Q[ I \ hd
fée par le Parallelo-

logramme AF , ou A E S B

par EG, qui lui eft épal, parla'16. Prop. dur.
Puis ( parla25. Prop.) décrivez le Parallelogram-
me KM, dgaldcérexcez, & quifoitfemblablean
Parallelogramme douné D, Puisayant pris FQ dga-
leaIM, & FNdgale 4 1K : menez par le Point O
la Ligne OS Yara leled FE , & par le Point Na Li-
Fnc QR parallele 2 AB, Alors je dis quele Paralle- .
ogramme AP, qui eft appliqué 4 la Ligne donnde
AB, eft dgal ;‘Aa Figuredonnée C ; & que le Pa-
rallelogramme SR, dont il eft défaillant, eft Gm=-
blable au Parallelogramnie donudé D. Pour le prou-
very

Puifque les Parallelogrammes EG & KM ont été
faits {femblables an Paraﬁlc]ogramme douné D, ils
font femblables entt’eux , parla 21.Prop. & I’An-
gle NFO eft égala I'Angle KIM, Drailleurs, les-

Lignes FO » FN, ayant ¢i¢ prifes égales aux Li-

gnes
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nes IM , IK : le Parallelogramme NO eft égal &
%cmbla_blc an Parallclo%ramme KM, & par confe-
quent auffi au Parallelogramme EG ; avec lequel
ayant I’ Angle NFO commun, il s’enfuit { par la 26.
Prop. ) que ces deux Parallelogrammes {ontalen-
tour du méme Diametre. Etpartant, tirantlaLis
goe droite FB, elle
gaﬂ'cra par le Point

! Draillenrs , le - E
Parallelogramme
NO érant dgal an- :
Patallelogtammc

KM, quicftl’excez
dont le Parallelo-
ramme EG furpafle
a Figuredonnée C:

H b3 ol |G
T
il s'enfuit que le a NI V }R

Gnomon TV eft ¢gal
a la Figure donnée
. C. Maintenant, les A E S B

Supplémens EP & PG fonr égaux, par lagz.durt.. -

Donc en leur ajolitant le Parallelogramme com-
mun SR, le Parallelogrammc ER feraégalau Paral-
lelogrammie $G. Or le Parallelogramme AN eft
¢galau Parallelogramme ER, parla 3 6. du 1. Donc
le Parallclogramme AN eft auffi égal au Parallelo-
%ramme SG. Sidonconajoiite 2 ces deux Touts
e Parallelogramme EP ; il s'enfuivra que le Paral-

lelogramme AP fera dual au Gromon TV. Maisle -

Guomon-TV a été prouvé égal 4 [a Figure donnde
C. Donc le Parallclogramme AP eftanfli égal 4 la
Figare donnde C. Deplus, le Parallelosramme

- SR drantalentour du Diametre da Parallelogram-
me EG, lui eft femblable, par [a24. Prop. 1l
eft done aufli femblable au Paratlelogramme don-
n¢D, par la21. Prop, Qui eft rout cequ'il falloit
faire, & démontrer,
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PROPOSITION XXIX.
N PROBLEME IX

Une Ligne drvite écant donnée, y appli-
guer un Parallelogramme égal 4 une
Figure recliligne donnée, ¢ excedant
d'un Parallelsgramme [emblable i un
Paralielogramme donne.

E fu{apofc quelaLignedroite AB, la Figure C,

J & le Parallelogramme D, foient donnez; &
jepropofedappliquer ilaLigne AB un Paral-

lelogramme €gal 4 la Figure donnée G, & exce-

dant d'un Parallelogramme femblable au Paralle-
logramme donné D.” Pour le faire, .

F GM
l])f I X!
? | mYy .
B
A P
’ -C_H

[
S—™T1 oW
Cochz la Ligne AB en deux dgalement au Point
E; & {urla moitid EB décrivez {parla18. PmY. )
le Parallelogramme EG, femblable an Parallelo-
gramme donné D. Puis ayant décrit ( parla 45.
Prop. dur. &parlaz2s.Prop.dece Livie ) le Pa-

. rallclogramme HIK, égal 4 Ia Figuredonnde C &

au Parallelogramme EG ,ptis enfemble , & fembla-
ble au Para%lclogrammc donné D: prolongez le
COté FGvers M, & FE vers L, enforte que TM

Tome 1. . P foit
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oitégal A 1K , & FL 4 IH. Cela fuic, menez par
! le Point M-la Ligne MN parallele 2 FL ; par fe
i Point L la Lignc LN parallele 3 AB; & par le
. Point A, laLigne AS parallele & ¥L : & prolon- l
. gezlaLigne AB jufqu'en P, & la Ligne IN jufs ]
’ qu'dce qu'elle renconere la Ligne AS au Point S. i
ﬁ Cela drant, jedisquele Paxallg‘elogtammc SP, qui, . j

F GM

i) Q
g [

A
S

L o

cftappliqué 3 la Lignie donnde AB, eft dgal dla Fi- i
gure C; & que le Parallelogramme OP, don il
eft excedant, eft femblable” au Parallelogramme T
donné D. Pourleprouver, >
Puilque les Parallelosrammes EG & HK ont été
faits femblables au Parallelogramme donné D, ils \
. font femblablesentr'eux , parla21. Prop. & I'An-
gle HIK ¢ft égal 4 ' Angle EFG. Etd'autant que les
CbtezFL,FM, du ParallélogrammeLM , out éré
Pris égaux aux Corez HI, 1K, du Parallelogramme .
HK: le Parallelogramme LM eft égal & femblable -1
an Parallclogramme HK , & par confequent auffi 5
femblable au Parallclogramme donné D, & au Pa- ‘
rallelogramme EG. Deplus, les Parallelogrammes -
LM & EG ¢rant femblables,& ayant!’Angle F com-
man, ils fonralenrour du méme Diametre FBN,
“par la 2.6. Prop. D'ailleurs, le Parallelogramme LM
ctant ¢oal au Parallelogtamme HK , quiaétéfau T
€gal 4 Ia Figure doinde C& au Parallelogramme
"EG: il s'enfiait que le Parallelogramme LM eft auffi
€gald la Figure donnée C & au Parallelogramme
EG ;& par confequent que le Gromon QK cft c{g{al
B ala 3
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4 la Figure donnée C. Maintenant,d autant que (par
Ja 43.dur.). leSupplément GP eft égal au Supplé-
ment EO, & que ke Parallelogramme AL et cgdld
EQ,parla 36. du 1: il s’enfuit que le Parallelogram-
me AL oft aufli ¢gal au Supplément GP. Et partant
- '« enleur ajotirant le Parallelogramme commum LP,
> Ie Paraliclogramme SP fera égal au Gnomon QR.
v Or ce Gnomon a été prouvé égal a la Figure dannée
C. Partant le Parallelogramme SP, qui eftappli-

- qué dlaLignedroite dounce AB, eft égal 2 la Figu-
re donnde C. Etd'autantfue le Parallelogramme
OP, dont le Parallelogramme SP excede, cft
{emblable au Parallelogramme LM, par la 24.

- Prop: il eft-aufli femblable au Parallelogramme
> donné Dy Qui eft tout cequ'il falloit faire, & dé-

’; . monurer.

. PROPOSITION XXX.
. PROBLEME X

2 Couper une Ligne droite donnéey [elon la
¥ mayenne €& exiréme Raifon.

dronte AB foit donnée ; .
&jeﬁoyofe dela cou- 3 /G' X
per felon la moyenne & ex-
tréme Raifon, Pour le fai-
. IC, - D
3. Décrivez fur la Ligne D E A F
- ABleQuarté AC. Coupez le Cot¢ AD en deux
€galement au Point E. Du Point E au Point B me-
nez la Ligne droite EB. Prolongez l4 Ligne EA’
. vers F, & prenez EF égale 3 EB. Enfuite, décri-
o+ erivez fur AF leQuarré AH, & prolongez HG
, : D vers

!’ E fuppofe qe laLigne C B




- foient décrites les trois Fi- -
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vers I. Celaédrant, jedisque laLigne ABeft cous
pée au Point G fclon Ja moyenne & extréme Rai-

fon, ceftidireque ABcftd AG, comme AGeft

. 4 GB. Pour le prouver,

Par cetre conftruction, & par le raifonnement
de la 11.Prop. du z.il eft évident que le Rectan-
gle IB eft égalan Quarré AH. Douil fuic, par la
14.Prop. de cc Livre, que comme CB, on AB
fonégale, eftd AG, ainfi GH, on AG fon ¢ga-

le, et 3 GB 3 Ce qu'il falloir faire , & démonurer. »

PROPOSITION XXXI
. THEOREME XXL

Si fur les trois Cotez d'sn Triangle Re
" Hangle fonr décrites trois Figures fem-=
“blables ¢ femblablement pofées: celle
qui eff decrite fur le Coré qui foktient
UAngle droity eff égale anx desx ay
tres,

E fuppofe que le Trian-
gle ABC foit Re@an-
gles que I'Angle BAC

foit droit; & que fur les
trois Cdtez AB, AC, BC,

gures FA ,. AL, EC, qui
1oient femblables & fembla- E 'D
blement potdes: Cela drant,
je dis que 1a Figure EC, décrite fur le Coié
BC, qui fodtient I'Angle droit BAC, eft dgale

: . aux

.-

“
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aux deux autres FA & Al. Pour le prouver,
Abaiffez du Point A la Ligne droite AK, per-
endiculdite i 1a Ligne BC. Cette Ligne AK ( par
ra 8. Prop.) divifera le Triangle ABC en deux
“Triangles femblablesentr’eux , & au rotal; & les
CotezAB, BC, CA, quifolriennent chacun un
Angle droit, feront homologues, ou de méme
Raifon, Enfuite dequoi { par la 19. Prop.) le
Triangle AKB eft au Triangle ABC, en Raifon
doubléede AB4 BC. Orles FiguresFA, EC, qui
font fuppofdes femblables , font aufli I'une & I'zutre
en Raifon doublée de ABaABC, parlaz0. Prop.
de ceLivre, Et partant le Triangle AKB eft au
Triangle ABC, comme laFigure FAeftala Figu-
1¢ EC.” Drailleurs, le Triangle AKC eft au Trian-
gic ABC, en Raifon doublde de AC 4 BC, par
la 19, Prop. Ma:s (par la 20.Prop.} la Figure
Al eft aufhi 4 la Figure EC, en Raifon doublée
de AC a BC. Parmant le Triangle AKC eft au
Triangle ABC, comme la Figure Al eft la Figure
EC. Nousavonsdonc le Triangle AKB, premie-
re Grandeur, quielt au Triaugle ABC, feconde
Grandeur, comme la Fizure FA, troifiéme Gran-
deur, eft 4 la Figare Ec, quatri¢me. Deplus,
nous avons le Triangle AKC, cinquiéme Gran-
deur, quicftdlafeconds ABC, commela Figure
Al, fixiéme Grandeor, cft 2 la quatiiéme EC.
Partant (parlaz4. Prop. du 5.) comme la pre-
micre Grandeur AKB, & la cinquiéme AKC,
prifesenfemble, fonea la feconde ABC; ainfi la
troifidme FA , & la fixiéme AI, prifes enfemble,
fontalaquatniéme EC, Or la premicre AKB, &
la cinquieme AKC,, prifes enfemble, font ¢gales
alafeconde ABC, puifqu’elics conviennent. Donc
latroifiéme FA, & la fixiéme Al, prifes enfem-
ble, foutaufli égalesla quatriéme EC; Ce qu'il
falloit démontrer.

D3 - r R O-
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PROPOSITION XXXII,
THEOREME XXIL °

Si dewx Triangles, qui ont denx Citez
proportionnaux a deux Cotez 5 font dif-
pofex de telle forte qu'ils fdj’ét{t wn An=
gley & guelenrs Citez hamologues foient J
paralieles : les deux autres Cotex. fe -°
rencontreront direltement, .

YA,

E fuppofe que dans
les dcuxq'l'ri;m- A
T gles ABC, & D

DCE, le Coé AB

- foit an Codrd AC,
comme le Coté DC | ;
eftan Chué DE; & c B
que ces deux Triangles foient difpofez de telle forte
quils faflent 'Angle ACD ; & que leurs Gortez ho-
moalogues foicnt paralleles, c'eft idireque le Co-
té AB foit parallele au Coré DC, & le Coté ACau
COté DE. Cela éuane, je dis que les deux autres
Corez BC, CE, fe rencontreront dircStement.
Pour le prouver , o

-Puifque la Ligue droite AC tombe fur les Lignes

AR, DC, qui font parallcles par {ppofition:
I'Angle ACD eft dgald’Angle A, quilui eft op-
poféalternativement , parla 29. Prop. du 1. De
méme, puifque la Ligne droite CD tombe fur les’
deux Paralleles AC, DE: I'Angle D cft égal ifon
oppoféalternativement ACD. Et partant Yes deux

Angles A & D font égaux entr'eux. Et puifgus, les
Corez

LT S

B N

— R . ‘
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Cbrez qui font alentour de ces Angles, {ont pro-
portionnaux, par{uppofition : lesdeux Triangles
ABC & DCE foar équiangles, par la 6. Prop.
Par confequent I'Angle B et égal 4 'Anse DCE

*&1'Angle ACB égal a1 Angle E. Maintenant, puif-

que 'Angle DCE et égald ' Angle B: fil'onajoli-
tedlun FAngle ACD, & al'autre 'Angle A, qui
font égaux: les deux Angles DCE& ACD, ou
bien I'Angle feul ACE, feront égaux aux deux An-
glesB& A; & en leur ajoﬁmu: derechef I'Angle
commun ACB, ils'enfuivra que les deux Angles
ACE & ACB feront égaux aux trois Angles du
Triangle ABC, ¢'eft ddired deux droits, par la
32.du 1. D'ouilfuit (parla14.Prop.du1.) que
les deux Ligues BC, CE, fe rencontrent directe-
ment ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXXIII
THEOREME XXIIL

Aux Cercles (gaux , les Angles conflitnez,

au Centre, ou a la Circonference’y [ont

. entYenx comme les Arcs qui les foiitien-

nent 5 € les Sefleurs font aufls emtr’enx
comme ces Arcs. ’ :

. JE fuppofe que les deux Cercles ABC, & EFG,

{oient égaux ; & queles Angles BDC & FHG
foient confltituez aux Centres de ces deux Cer-
cles. Cela duane, jedis quel’Angle BDCelt 2 1’An-
leFHG, comme{'Arc BC eft i I'Arc FG. Pour

e prouver,
Menez une Ligne droite du Point B au Point C»
P4 & une
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& une autre Ligne droite du Point F au Point G.
Puis apgliqucz a la Circonference du Cercle ABC
-autant de Lignes qu'il vous plaira, égales 3 BCy
telle qu'eft par exemple la Ligne Cl. De méme
appliquez ala Circonference du Cercle EFG au-
tant de Lignes qu'il vous plaira, égales 4 FG, tcl-

lesque font GK, KL ; Sttirez les Lignes droites |

DI, HK, KL. Celapofé:
Puifque
les Lignes A E

droites BC, .
CI, font
daales : les T
Arcs BC,
CI, dont N
elles font B

M

les Sofiren- (¢ ¥oG
dantes

. font égaux, par la 28. Prap. du 3. Enfbite de-
quoi, les Angles BDC & CDI font aufli égaux, par
1a 27.Prop. du méme Livre. Deforte que I'Angle

BDI eft autant mulriple de ' Angle BDCy quig{f}a

premiere des quatre Grandeurs qu'il s"agit de_mon- -

trer étre proportionnnelles , quel'Arc BCIeft mul-
tiplede 'Age BC, quicftla troifiémg de ces mé-
_mes Grandeurs. Drailleurs, yuifque les Lignes
.droitesFG, GK, KL, fontéaales: les Arcs FG»
"GK, KL, dontellesfont les Sofiendantes , font
égaux, parla 28. Prop. du 3. Enfuite de quoi , les
Angles FHG, GHK,.KHL, font aufli égaux,
par [a 27, Prop.du mémeLivre, Deforte que I'An-
gle FHL eft aurant multiple de I’Angle FHG ,
3ui eft'la feconde des quatre Grandeurs qu'il s'agit

e mbntrer étre proportionnelles , que I’Arc
"FGKL ¢t multiple deFArc FG, qui eft laquatrié-
me de ces mémes Grandenrs. Or fil'Angle BD eft
cgalal'Angle FHL, I'Atc BEI s'enfuit ‘gal 31 Arc

¥GKL, parlaag, Prop.du 3. Ec fi I'Angle B?[{ »

i

i
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eft plusgrand que ' Angle FHL, I'Arc BCl eft aufli

L plus grand que I'Arc FGKL. Et enfin fi I'Angle
BDIeft moindre que I'Angle FHL , I'Arc BCI eft
e aufli moindre quel' Arc FGKL. Etpartant { par le
. - 2. Axiomedu 5. ) cesquatre Grandeurs font pro-
v {:ortionnellcs; c'efta dire, quel’Angle BDC cft
: al'Ang!c FHG, commel’ArcBCefta I'Arc FG;
‘Ce qu'il falloit premicrement démontrer.

Je dis en {econd lieu, que les Angles BAC &
FEG, qui font conftiruez aux Circonferences de
ces Cercles font encore entr’eux comme I'Asc BC
eftil'Arc FG. Pourle prouver,

Les Angles BAC & FEG font les moitiez des
Angles BDC & FHG, -parla 20. Prop. du 3. Ec
par confequent (parla 1. Prop. du §.) I'Angle
BAC cfta1'Angle FEG , comme I'Angle BDC eft
i I'Angle FHG. Or I'Angle BDC eft 4 I'Angle
FHG, commel’ArcBCeft al'Arc FG, commeil
aédprouvé. Etpartant, I'Angle BAC eftd I'An-
gle FEG, comme I'Arc BC eft 4 I'Arc FG; Ce

o qu'il falloit démoncrer.
o, Jedisentroiéme licu, que le Seétear DBMC
i eft auSecttur HFOG , commel’Arc BCeft al'Arc
: * FG. Pourleprouver,
Puifqueles Lignes BC, C1, font égales, & que
les Arcs BCsC1, qu’elles fofitiennent sfont égaux :

] il s’enfuic que les Segmens BMC; & CNI, font
3 aufli égaux entr’eux. Aquoy fi on ajoiite les Trian-
) - ﬁlcs BDC & CDI, qui fontégaux, parla 4. Prop.
- u 1. les Secteurs DBMC & DCNJ feront auffi

dgaux entr’eux. Deforte tque le Secteur DBCI eft
autant multiple du Seteur DBMC , -quiftla pre-
micre des quatre Grandeurs qu'il s’agitde montrer
éure proportionnelles ; que "Arc BCI cft multiple
de I'Arc BC, qui eft la troifiéme de ces mémes
Grandeurs. On prouvera de méme, que lc Se-
. Geur HFGKL eft autant muldple du Sedteur -
. HFOG, quict la feconde des quatre Grandeurs
. . P qu'ik

L
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qu'i] s'agirde montret &ire proportionnellcs » que
F'Arc FGKL eft multiple de I'Arc ¥G, qui eft fa
quatriéme de ces mémes Grandeurs. Or fife Sec-
teur DBCI eft €gal au Secteur HFGKL , I'Arc
BCleftauffi égald I'Arc FGKL; Si le Sectenr oft.

f‘lus grad que le Sectenr , 1"Arc cft plus grand que -

Arc’; EtfileSeGeur eft moindre que le Secteur,
I'Arceft anflimoindre que I'Arc. Donc ( par fez.
Axiomedu §.) cesquatre Grandeurs font propor-
tionnelles; c’eft 4 dire que le Secteur DBMC eft an
Se&teur HFOG, commel'Arc BCefta I'Arc FG;
Ce qui reftoit 4 démontrer.,

I.LCOROLLAIRE.

Puifque I' Angle d’un Se@enreft 4 I'Angle d'an
antre Seteur , commel’Arcdel'uneft 4 T'Arc de
Pautre ; & quel’Arceftd I'Arc, comme le Seteur
eftauSedteur: il s'enfuit que comme ’Angle eft 3
Pangle , ainfile Seéteur eftau Seteur,

I1I. CoROLLAIRE.

Deplus, puilquele Cercle eft compofé de tous
fes'Seteurs qui peuvent étre autour de fon Centre:
ileft évident que commela qpantité des quatre An-

tes droits qui peuvent étre autour du Centre , eftd
a quantitd de I' Angle du Secteur , ainfi la quantité
de rout le Cercle eft a la quantité du Secteur.

Fin des Elemens d Euclide,

i
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