Notes du mont Royal

WWw. notesdumontroyal com (o

Cette ceuvre est hébergée sur « Notes
du mont Royal» dans le cadre d’'un ex-
posé gratuit sur la littérature.

SOURCE DES IMAGES
Google Livres



-~ _ =
7
|

OEUVRES

"POSTHUMES

b

.DE ‘ _
M. ROHAULT. ‘
TOME PREMIER. :
S {
} o7y {o .
p‘ e |
1 ' f
, B RLT 19
4 Stivant la Chpie de Paris. ( >
. - ‘ . J' “e
A LA HAYE, é; i .
"Chee HENR Y van BULDER EN, MarchAnd
' Libraire, dans le Pooten, i I'Enféigne
de MEZERAY.
Me DC. XG
| e







——— - e gy - - -

A MONSEIGNEUR

DESTREES,

EVESQUE ET DUC DE LAON,

PAIR DE FRANCE,
COMTE D'ANISY.

SONSEIGNEUR,

Entre toutes les connoiffances anxquelles  Efprst b
main [e pent appliquer, il n'y en apoint qui ayent plus
de rapport a la Relsgson queles Mathématiques, Toutes
les Sciences [é prapoﬁm‘ également larecherchede la Ve-
rithy mais idn'y agu’elles [enles qui (¢ pusffent vanter
sncomteflablement de Pavoir attesnte. En effet, ff la
Religion , parleslumicres furnaturelles de ls Foi , nows
fait youra cequi eff aun-deffus de la portée de mos Efprits:
Les Mathimatignes , par le moyen de ce Flambean in-

tevienr € naturel que Dieum:flwme’ en noss, O 4l
Soveur des premieres verstex generales qui fautent da-

bord aux yeux de tout le monde s nous imtyoduifent dans
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,. EPITRE

unelonpue [ustede plu/lcur.raufre.r veritex s qui en dé-
pendent , €T qui ne font pas moinscertaines que lewrs
principes. Cetre vaifon [enle Aost (uffire. MO N SEI-
G NEUR, pour [atisfairele Public, [ur le choix que
1'as fait &un des plus Ulufires Princes de ' Eglife , ponr
Lui confacrer un Oxvrage sout confacré lus-méme a laVe-
rité ; O qui appliquant nétre Efprit i des objets qui v’ ont
vienquiflate les Sems, mass que nous ne laiffons pas de
\Zrouver infiniment agreables , P myﬁ desveritez qu'on
découvre , pewt mimes contribuer en guelgue facon au
r{glcment de nos meursy en naus détachant des r,’m/é.r
Jenfibles, qus font les canfes les plus ordinasresdelcnr
corruption. Dcscettepremiere ouverture que je donnede
maperfic, chacun [ansdoute y applandit y € enchirif-
Jant mime pardeffus , me prévient dja Jur tont ce gue
i¢ puis avoir 4 dire a Vitregloive. Vitre Uluffre Nom o
MONSEIGNEUR, comme un nouvean Flambean
qui [urprend ¢ qui brille s fait voir tout d'wun conp les
nobles comvenances gus ﬁ rencontrent en mon dejj?iﬂ , de
mettre cét Oxvrage [sus une fi glorieufe protetiion. Le
pffige e wifc du Rang a laPerfonne; € Lonn'apus
plusot approwvé de voir les veritex Mathimasiques [aus
lazsle ﬁcvoméle d'un des plus ﬁcrez Dépaf;‘mira de cel-
les dela Fory qu'onlesfilicite € moi avecellesy d'i-
tre a 'abry d'un fi beau Nom o oi tont eft également
grand €7 [olide , majeffuenx € éclatant, UneAmbff-
dedans lapremiere Conr du Monde Chrétien , prolongie
poxr {4 guatriéme foss au delidestermesordinares , fuit
vosrd tour 'Univers, en la Perfonne de Monfesgnenr
Votre Peve, unc ﬁdelité fans reproche , une ﬁtgcﬂé con-
fommée, une capacsté [ans borues. Ces Négotsations
reitereés de Monfeignear le Cardinal & Effrées , Vitre
Oncle, a Rome, purordre de Sa Majefté , danslescon-
jenGures les plis dilicates , oilaPolstigue, auffi bien
quela Noature, demandedenx yenx , non pour voir plus
clusrs mass pour vosr plus fenvement s € wvec plus d'c-
tendud , ne marquent-ellespasune diftintiion particua
lierede merite, € une confiance entiereen luforce (I
: (22
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en la pradence de fon ginie. Et nedirost-onpas, quele
Monargue le plus éclasr? que la France aitjamass eu ,
Pleinement content €9 [atisfait des fervices decesdenx
Hlufires Freres , [emble au milien de tunt de grands Su-
jets, n'emtrouver pas-uz dignede lenr [ucceder , jufques
dcegu'affocsé dla Poxrpredel'un 5 ¢ rempliffint le me-
rite de tous-les-deux , Voss alliez Vews-mome continuer
4 foiirensr la glosre de la France, 7 cellede Vos Ance-
Fres, furcit augnfle Théatre, uniquement defiint, ce
-femble , dcewx de¥i:re Nom, D'aillenrs ces grands €9°
Jameux Exploirs, paroi Monfeignenr le Marichal , Vi-
tre Oncle, commenga d [efignaler , anffitct que Sa Ma-
jefié Leit hemoré de la Charge de Vice-Amiral, €7 que
le brust de fes Canons a fuit vetentir partout ; Et fur tous
ce prodipe de valeur &5 de prudence qu’ sl fit paroitre 4 Ta-
bako > (oh tout ce qui fembloit devosr conconrir i fa perte,
la difpafition des lieux 5 le grand nombre des Ennemis
celusde lenrs Vasfeanx , la difficulté de les aborder, le
Carnon posnté pour lewr d;ﬁ'fmfe > toute une Ifle en un mot
armée contye luy, [esbleffures mime &5 fes nanfrages ,
n'ont fervy qu arendre faVieplns illufire, O [avidtoire

plees glorien(e ) font vosr en fa Perfonne tant de conrage .

dintripidué , de conduite &7 de bonnefortune tout
enfemblesque ce Monde-ci [emble ne pas (uffire anx grands
"€ vaftes deffeins, €5 a toutes les generenfes € hardies
entreprifesde Ceux de Vitre Maifon, Pardonnez  MON-
SEIGNEUR, cette double fii//ie de mon xele, qus
ne ffarroit diplaive g’ s Vitve modefiie ; mass qus agrée=
7 fars doute dces premieres Tites de tons les Ordresde
VEtat . quiVoss ont ven ﬁfumir €7 prfider avec tant

d'éclat | aans lu plus celebre Ecole du monde ; oi vous

avez ccimmeiacé d jetter les premier{ fondemens , & fdirc
concevorr les premieres efperances de cette Grandeur €°
Diznité que Vosss poffedex s & de tontes les autres qus
Fous attendent , € auxquelles Vons ponvez filegitime-
ment afpirer. J'ofe méme dive sque l'on a déjaven brslter
#% Vorss par avance, tcutes les marques €5 tous les ca-
radfercs de cette future Grandeusr, dans ces premiers
*
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i_:”’,}i; de generofité , de juflice, €7 degrdces, quevous
avex fait paroitye , déslentréede Visre Epsfecapar. I ef
Bow, MONSEIGNEUR ,qu’slen re//: guelgue mar-
gue 4 laPoflerité; O que ceux qus bomoreront dansles
ecles d vensr lamemosre de feu Monfienr Robanlt , (gue
Me[fienrs Vos Freves, les Marquis de Cenvres ¢ de Té-
mines  avec les plus Grands de la Cour ,n'ont pas autye-
Jois didaigné ' aveir pour Maitre,) [fachent , qu’elle &
été affex ckered un Prélat de Vitre rang , mon fenlement
pour agréer que [es Ouvrages pofthumes paruffent [ou fon
Nowm ; mazs pour donner ax[]l accez a [es plus I’rgche: R
pour [ejuftifier devant Voss » € powr Vous obliger a mar-
guerdelajoyede lear inmocence. Fen avois entrepris la
deffenfe, comme Beau-Peredu Deffunt , € j'en devrois
partageria ré{annoi”knce avecles Vivans , [i Vos bontex
nem’engageoient & btre enticrement €7 [ans partage,
€& avec une vénération trés-profonde

MONSEIGNEUR,
De Vitre Grandeur -

Le trés-humble & trés-obeiflant
Serviteur,

) CLERSELIER.
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PE. ne doutepoint qu'il n'y ait bien des gens
X quitrouveront a redire auTitre que jai mis
i latéredece Livie, Ocwvres pofibumes de

Ay Monfieur Rohanlt , & 2 qui ce frontifpice -

(%)) ne plaira pas. Et fi par hazard vous,qui lifez

=== cecl, ¢tiez de ce nombre, comme cela pour-
roitbienéere s je veux bien vousavertir ici dés I'entrée,
queni vous, ni tous ceux qui pourroient vous reflem-
bler , ne ferez pas les premicrs qui y auront trouvé 4+
zedire, puis que moi-méme jel'ai condamné, & qu'il
me m’a pas plil.

Maisaufli d dire levrai , ce n’eft pasune chofe fi facile
que 1’on pourroit peut-&tre s'imaginer , que dedonner 3
un Livie,un Titre qui lui convienne, & qui lui convienne
juftement.Et mémej’ofe dxrc,qufaprc’s s'étre bien donnd
de la peine pour en chercher un , il eft prefque impoffible
de pouvoir jamais rencontrer au gré de tout le monde.

C’eft donc comme une neceflité, que le Titre d'un Livre
foit contr6llé : mais qu'il le foit,a la bonne heure ; pour-
veu que dailleurs le corpsen foitbon, & necontienne
rienque de vray & deraifonnable, I'onnedoit pass’en
mettre fort en peine, ni chicaner beaucoup 1a-deffus.

Or je puis affurer qu’en prés de cent feiiilles que ce Livre
gonnent, & par confequent en prés de huit. cens pages , il
n'y a rien qui ne foit enticrement conforme d laRat{on,&
qll:i la puifie choquer le moinsdumonde. Chaque page,
chaqueligne , chaque mor, font autant de veritez,, dont
nous fommes convaincus par la Lumiere natureile , com-
me éeant les réponfes vives & nettes de cette Lumiere in-
terieure,qui ne manque jamais de nous éclairer & de nous
inftruire , routes les fois que nous 1a confultons , par I'at-
tention que nous fommes o,lzligez de prérer aux chofes
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: P R E F A C E. o
que nons voulons bien concevoir, & que nous ne fommes
point honteux d’apprendre. Auffi , n'eft-ce que faute de
ceere attention , (commeI'a fort bign dit un celebre Au-
teur de ce temps,)que noustombons tous les jours en de
lIourdes fautce, foit enapprouvant cc que nous n’enten-
dons point,foit en contredifant les veritez les plus certai-
nes, mais que nous ne voulons pas fcavoir, & auxquelles
nous ne donnons pas toute l'application quil faut
pour les comprendre ; parce qu'elles font contraires &
d'anciens préjugez dont nous ne voulons pas nous défai-
1e, & dansla pofleflion defquels nous fommes bienaifes
dc nous maintenir,pour joiiir paifiblement de ntre mai-
ttife , & couvrir par ce moyen ndtreignorance.

Cen’eft pasque je ne fceufle fort bien quel Titreil au-
zoit fallu metere A ce Livre, pour qu’il luy convine jufte-
ment ; mais ce Titre n’auroit pas éeé au gré du Libraire.
Etcomme,pout I'ordinaire,ilarrive de la conteftation en-
treles Libraires & les Auteurs (ur ladifpofition du Titre;
ccux-cy n’ayant en veué que la conformité qu'il doie
avoiravec le Texte,afin que I'un ne démente pas| autre;&
ceux-1d au contraire ne {e fouciant pas beaucoup de cetre
conformité, mais voulant quelque cflofc de {pecieux , qui
puifle exciter la curiofité des Leteurs, & leur enattirer
plufieurs: il ne faut pass’étonner fi I'un eft quelquefois
obligé de cederd 'autre, pours’ajufter enfemble & ac-
corder leurs differens.

Or perfonne ne peut douter que tout I'interée que peur
avoir un Libraire dans I'imprefliond’un Livre , ne foit
{on interét propre & particulier;qui eft,que le Livre dont
il entreprend I'impreflion,ait du débit, qu'il air cours dans
{e monde, & qu'il ne lui demeure pas fur les bras, renfer-
mé dans un Magazin,pour étre rongeé des vers » & mangé
pat la pouflicre, pliitdt que dévoré par l'avidué d'un-
grand nombre de Curieux ; comme fans douteil {ele
promet quand il commence une Impreflion. C’eft pour-
quoi il a éré jufte de le conrenter ici; & c’eft ce que
j'ay prétendu faire par le Titreque jaimisa latéic dece

Livre, .
Mais
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Mais quelqu’un tournant 14 -deflus ici le fiiillet , pour
voir donc ce Titre {pecicux que je disavoir misalatcte
de ce Livre, {nc fe reflouvenant plus quelileft,) & ne
trouvant que trois ou quatre mots fort fimples & forc
communs, croira peut-écre que je me fuis oubli€ de mon
deflein, cu quej'ai retenu,comme un fecret que je n’ai pas
voulu divulguer , ce Titre fpecieux dont je parle ; on bien
peur-étre quaprés lui avoir ingeniiment confellé quc je
n'en {cai point d’antre que celui qu'il porte , il ne pourra
pas s'empécher de s’emporter contre moi,en m’accufant
de mauvaife foy & d'ignorance. De mauvaife foy ,ence
que {gachant,comme i'ai dit; le jufte Titre que I'on devoit
metrre 4 ce Livre,jenel'y ai pas voulu mettre; & digno-
rance, en ce qu’il n’eft pas poflible que tout autre Titre
que I'on y auroit pli mettre, né fiit pour le moins aufli
{pecieux que celui que iy ai mis , & peut. éere mémes plus
au goiitde toute le monde. Od enfin , peut-étre qu'afyés
€treun peu revenu de fon emportement , pour m’en faire
une efpeced’excufe , & me rendre quelque juftice , ayant
appris par le bruit commun , que je ne pafle pas dansle
monde pour un hommede mauvaife for, nitouta fai

"ignorant, il me priera de bonine grace que je lui dévelope
donc le myftere qu’il jufc devoir étre renfermé dansce
Titre, pour merirer,fous des termes fi fimples, le nom de
fpecicux. Etencela je confeffe qu'il aura quelque raifon;
& c’eft aufli ce que je vais tﬁghcr de faire dans la fuite,
pour le retirer dcqa peine ou cela I'aura mis.

La réputation que Monficur Rohault s*étoit acquife de
fon vivant,étoit devenui i grande, & fon nom fi celebre,
qu’il €roit connu non feulement dans tout ce Royaume ,
mais mémes dans toute I'Europe. Etquoique depuis fa
‘mort jufqu’aujourd’hui, il {e foit écoulé prés de dix an-
nées , pendant lefquelles il femble que fa memoire auroit
dt fe¢ perdre, n’ayant rien par delui depuis ce temps-
la:neanmoins comme I'eftime qu'il avoit laiflée delui en
mourant, faifoic aifément croire 4 tout le monde , qu'il
n'¢roit pas poflible qu'un homme comme lui fe féit tenu
fans rien faire, enforte qu'il ne fite rien reft¢, & quon

*
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elic, pour ainfi dire, toutenfeveli & enterrd avec luien
le mettant dans le tombeau ; celaa faic que les plus cu-
ricux & les plus vigilans fe font auffi-tbt {oigneufement
-informez s'il n’avoit pointlaiflé quelques Ecritsaprés fa
mort. Et le bruit s’dtant répandu partout qu’il en avoic
1aifl¢ quelques-uns : j'ai depuis ce emps-1a été fi fouvent
& fi puifiamment foflicité par lesinftantes prieres d’unc
infinité de perfonnes de toutes {ortes de conditions,& par
Yes lettres frequentes que j’ai receu€s de routes parts, d’en
vouloir faire partan Public, quejen’ai pii m’en deffen-
dre, nime dﬁivrcr mémes de leurs preflantes follicita-

tions & importunitez,, qu'en fatisfaifanta leurdefir.
C’eft donc ceLivre, ou pliitot ce Reciieil de pluficurs
divers petits Traitez de Mathématique, qui paroitaun-
jyourd'hui. Mais fij'avois mis 4 fatéte, ce Titrequ'ilde-
vroit porter, celaluiauroit fait perdre une bonne partie
del'eftime qu’on en avoit congﬁ'c' auparavant fans levoir,
& auroit de beaucoup refroidi I'ardeur & la curiofité de
plufieurs.Car il y a partout un fi grand nombre de Livres
de Mathématique, & ot tout ce quel’onfgauroit dire
touchant cette matiere,eft fi bien & ?1 amplemem déduit,
u'il ne femble pas poflible qu'on puiffe la -deflus rien de-
?ucrdavan‘tagc. C'eft pourquoi pour ne pas tant fedd-
«couvrir d’abord , & laiffer 4 deviner aux Curieux quels
peuvent étre ces Ouvrages de Monfieur Rohault , il a fal-
fu déguifer un peu le Titre ; & au licu de nommer chaque
Traité par fon nom, onaété obligé delescomprendre
-tous enfemble fous ce Titre general & fpecieux,d’Oexvres
poffbumes de Monfieny Robanlt. Or cestermes generaux
d’Ocenvres poffhumes , emportentavec foi, & font conce-
~voit quelque chofe de grand , quand celui qui en eft 1'Au-
teur, eft d’'un grand nom, comme eft fans doute celut
de Monfieur Rohault; particulierement chez les Etran-
gers, ot la jaloufie ne regne point, & qui Four celaenont
tofjours fait beaucoup d'eftime. Et ce font ecux qu’'un
Libraire a principalement 4 m':’na%er »4 caufe que leplus

_fouvent c'eft d’cux qu'il tire fon plus grand profit.

Au refteyce n'eft pas {ans peine & fans travail,que Ni}on—
. . cur
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ficur Rohault s'croit acquis cetre grande réputation. 11
eft vrai que la Nacure, par un avantage tout fingulier ,
lui avoit donné un Efprittout 4 fait Méchanique, fore
propre 4 inventer & a imaginer toutes fortes de Machi~
nes ; & avec cela des mains artiftes & adroites, pour exe-
cuter tout ce gue fon Imagination lui pouvoit reprefen-
ter. Aufli (e faifoic-il unplaifir d’aller dans les boutiques
de toutes fortes d’Ouvriers , pour les voir travailler cha-
cun de leur Métier, & poury confidereravec attention
les divers Outils dont ils fe fervoient pour I'exécution de

. leurs Ouvrages. Ecc’¢roitune des choles qu'il admiroit

le plus,& enquoi l'induftrie de I Efprit humain lui paroif-
fort plus merveillenfe , d'avoir pliinventer tant de fortes
d'Inftrumens , qui rendent le travail aif¢ , & fans quoiil-
{eroit impoffible de venir 4 bout d’aucun ouvrage. Mais
comme fon genie furpafloit de beaucoup en invention S»
& enadrefle celui de la plus- partdes Ouvriers, auffi leur
donnoit-il fouvent de bans avis, foit pour la conftru&tion
deleurs Ourils, foit pour faciliter leur travail & dimi-
nuer leur peine; & il ne leur difoit rien de particulier ,
qu'il ne mit anffi-tdt la maina F'ceuvre, pourleurap-
prendre lui-méme d le mettre en pratique. -

Ce Naturel ingenieux & pénétrant, dont la Nature ['a-
voit doii¢, lui rendoit fi facile tout ce d quoiil s'appli-
quoit, qu’il n'avoit prelque rrouvé aucunc difficuleéd
apprendre les Mathématiques ; & pour cela il ne lui avoit

oint fallu de Maltre. C’eft pourquoilesayant, pour
ainfi dire, comme inventées de lui-méme, il les pofledoit
parfaitement. Auffi eft-ce ce qui lui donnoit un grand
avantage pardeflus tous ceux qui comme lui faiﬁ)iem:
profeflion delesenfeigner, & qui faifoit qu'onle préfe-
roit aux autres, 4 caufe dela nerteté & facilité quecela’
lui donnoit pour s’expliquer. Je le pourroisici cerrifier
moi-méme, ayant été fon Difciple comme les autres , fi
je ne craignois que mon rémoignage ne paffa¢ pour ful-
peét. Mais il en aeutantd'autresde toutes conditions ,
& des plus qualifiez du Royaume, {oir delaRobe, foit
del'Epée, foit de la Cour, quine feroient pasdediffi-
. . *§ culé
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culté de le certifier comme moi, s'it en falloit venir 3
cette preuve de fait, queje ne feins pointde dire ici hat-
diinent, que I'Ufage & |'Exercice lui avoient ouvert
PEfprird une maniere d’enfeigner, fi aifée, fi claire, &
avec ccla fi particuliere, qu'iln’y enavoit point quizp-
prochitdelui, & qui lui fircen cela comparable. :

Aufli, s'il m'eft ici permis de faire entrer dans fes
lotianges une chofe qui n'a été qu'en projer , &
n'a point cu d'exccution : St la mort ne nous I'ciit
pas fi-tdt ravi, il <eoit fur le point de recevoirle plus
grand honueur qu'il pouveit jamais avoir en fa vie, puif-
qu’on le deftinoit 4 étre le Précepreur de Monfeigneur
le Dauphin, pour lui enfeigner les Mathématiques & a
Philofophie, auffi-tdt que le cours de fes Etudes I'au-
roitconduit jufques-ld. Etcequeje disicia fagloire, &
que j'avance {ans autre preuve que mabonne foi, n'eft
pourtant pas une chofe fi difficile d croire. L'exemple de
Meflicurs les Princes de Conti, qu’on luiavoit misen-
trc les mains désleur bas dge, pour leur former I'Efprit
de bonne-heure , & fortifier leur Raifon, avantqu’elle
fe (pﬁt corrompre par les faufles idées d'une vaine Phi-
lofophie, & qui dennoient & la Cour de fi belles mar-

ues de cette ouverture d'Efprit , & du progrésqu'ils
?ai(oicnt tous les jours fous lg conduite, pouvoit bien
étre un motif capable de faire venir cetee penfée d cenx
qui avoient alors la direction {ur les Etudes de Monfei-
gneur.

Mais quand bien mémes ceque dis n’auroit éeé qu'a-
ne vaine préfomption de Monfieur Rohault , & une
fauffe imagination dont il fe feroit laiffé flater fur de trop
1¢geres conjectures, il me fuffit pour moi que je n’avan-
ce ici rien de moi-méme , & que jen’aye appris de fort
bonne part. Et 4 I'égard de Monfieur Rohaulr, quand
il {& feroit trompé dans fapenfée, cela ne pourroir rien
faire contrelui, ni porter aucun préjudice d (a répura-
tion ; puis que cela méme enfuppolcroitune en lui af-
fez bien éuablie, pour que I'on piit jetter lesyeux fur

lui, comme fur yne perfonne capable de remplir un
- polte
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pofte fi honorable. Etdevrai , quoi quecelan‘ait point
eu d'efter, foitparce que la mortl'a prévenu, foir parce
ue cela ne devoit point étre : cela neanmoins n’a pas em-
péché que fa répuration ne fe foit €rendué fort loin, &
n'arien diminué del'eftimequ’on enavoit. :

Maisaprés tout, il n’eft pas mal-aif¢ de deviner d’on

lui eft yenué cette grande eftime ; les caufes en fonttrop
publiques pour pouvoir ére ignorées. Chacun fcair qu'il
avoit'honneur d'enfeigner 1a plus grande partie des jeu-
nes gens de la premiere qualité 5 ce qui le faifoit connoi-
tre a la Cour. Etcomme les Efprits y fontbeaucoup plus
raffinez quailleurs, que I'ony épargne moins les gens,,
& que les défauts y font plus relevez : fi fa Méthode d'en-
feigner n'en avoir été tout 4 fait exempte , il feroitbien-
6t devenu la fable & la rifée de la Cour, & n’auroit pas
manqué d'ére baftoiié & méprifé de tout le monde.
Mais quand ona vz que les plus grands , d I'envi les uns
desautres, lui conficient Pinftructionde leurs Enfuns ,
<ela a fait que chacun i leur exemple I'a voulu avoir pour
Maltre ; jufques-la méme, queplufieurs qui portoient,
l¢ bonnet , & qui profefloient ubllqugmcnt gl:ms les
Colleges, n'ont point eu hontede devenir {es Difciples.
Bienplus, {a réputation ayant Iaﬂ € les limites de ce
‘Royaume, & s'étant répandut dans les pals étrangers,
illut en venpir de toutes parts, & en fi grand nombre,
qu'il ne pouvoit plus fuffircd tous.

Toutcfois ce n'eft pas encore de 13 qu'il a tiré {a plus
grande gloire.Les Conferences publiques qu'il faifoirune
fois toutes les femaines, ou fe trouvoient des perfonnes
dé routes fortes de qualitez & condirions , Prélats, Ab-
bez, Courtifans, Docteurs, Médecins, Philofophes,
Geometres , Regens , Ecoliers, Provinciaux , Etran-

- gers, Artifans , en un mot des perfonnes de tout dge, de

rout {exe, & de toure profeflion, & ouil prononcoit pref-
quamantd’oracles, qu'il faifoir de réponfes aux difh-
cultez qui lui éroient propof¢es indifferemment partou-
-tes fortes de perfonnes , 'ayoient mis dans une fi grande
réputation, qu'ils’eneft trm;vé plufieurs , les uns par
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curiofité , pour fe donner la fatisfaction de I'entendre, leg
autres par jaloufie , pour juger de {a doctrine & ticher de
la combattre, quiont quitté leur pais, & entrepris de
grands voyages.

La Méthode que Monfieur Rohault gardoit dans fes
Conferences , étoit d’y expliquer I'une aprés I'autre tou-
tes les queftions de Phyfique, encommengant parl’éta-
bliffement de fes principes , & defcendantenfuitea la
preavedefes effetsles plus particuliers & les plus rares.
Pour celail faifoir d’abord un difcours d’environ une
heure, lequel n’étoit point €rudié, & ot il difoit fimple-
ment ce que {on {ujet ui fournifloit fur le champ. C'eft
pourquoi il permettoit & un chacun de I'interrompre »
quand il arrivoit que ce qu'il avoit dit, oun’avoit pas été
aflez bien compris , oy que quelqu’un trouvoit quelque
obje@tiond y faire, Et alorsavecune patience & mode-
ration que j'ai cent fois admirée, & dont lui feul éroit
capable, il écoutoit paifiblement tout ce qu’on lui vou-
loit objecter, pour extravagant qu'il plit étre , fans jamais

einterrompre celui qui parloit ; & aprés avoir fatisfaitd
fes objections , il reprenoit le fil de fon difcours ouill'a-
voitquitté , & continuoit & expliquer le refte de la ma-
tiere quil avoit entreprife. Aprés quoi la difpute éroit
ouvertedtout lemonde ; non pas une difpute cumul-
sucufe, ?ui {e pafsit fimplement en bruit , maisune dif-
pute paifible & honnéte , ou chacun rropofoit modefte-
ment & netrement les difficultez qu'il avoir remarquées
fur la matiere qui avoit été agitée ce jour-1i, afinde s'en
inftruire, & de remporter du fruir de ces Conferences.
Er pour 'ordinaire la difpute finiffoit dés la premiere ré-
ponfequ’il y faifoit ; car aprés avoir reconnu par les diffi-
cultez qu'on luiavoit propofées, cequi avoit manquéad
fa premiereexplication, 11 réfumoit fi bien, & dansun
fibelordre, tout ce qu’on lui avoit objectd , &y répon-
doiravec tant de nettetd & de lumiere, que ceux qui les

. lui avoient propofées, & tousles autres fpetateursdela
difpute , n‘ayantrien 4 repliquer , s’en retournoient fi fa-
tisfaits de fes réponfes , qu'il satiroic }’.admir;'ztion de
tout
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tout le monde. Yen appelleicid témoin des milliers de
perfonnes qui ont aflifté plufieurs fois 3 fes Conferences,
& 3ui ayant alors été charmez de la jufteffe & de labeau-

“té defesréponfes, & n’enayant pas encore perdu le fou-
venir , leregrettent encore tous les jours.

Mais ce qui arendu fon nom plus recommandable &
pluscelebre, eft cette Méthode fimple & facile dontilfe
{ervoit pour expliquer les plus difficiles & plus curicufes
queftions de Phyfique; comme la Lumiere , les Couleurs,
I’ Arc-en-ciel , les Lunettes, le Flux & Reflux de ]a Mer,
les proIrietcz del’Ayman, la pefanteur de I’ Air , les que-
ftions du Vuide , & quantitéd’autres. Car 4 I’entendre
parler li-deflus , vous cuffiez dic qu'il étoit de concere
avecla Nature , & qu'elle prenoit plaifir & lui découvrie

. fes fecrets; qu'elle lui avoit fait voir les differentes par-

tesdontles Corps font compofez , & lui avoit appris

quels effers devoient fuivre dcfz communicarion de leurs’

mouvemens ; car il faifoit comme toucher au doigt tout

ce qu'il difoit fur ces matieres. Etafin qu'il nen piit re-

fterancun doute , il yjoignoit pour preuves quantité de

belles experiences , qu'il faifoit devant tout le monde , &

dont le plus fouvent il faifoit prévoir leseffets i chacun,

(enfuite des principes qu'il avoit aupargvant érablis , )
h avant méme que d’en venir a I'épreuve.

‘ C'eftainfi qu'aprds avoirfilrouvé & érabli pour princi-

pela pefanteur del' Air, il faifoit voir que€tous ces effets

ue I'onacolitume d’attribuer la crainte du Vaide,n'en

'ont que de fimples dépendances,dont les confequences fe

tirent d’elles-mémes , & fans beaucoup de raifonnement.

Et pour le faire comprendre , & toucher, pour ainfi di-

re , au doigt & a I'cetl, il avoit fait faire tout exprés quan-

tité de Tuyaux de verre , de toutes forres de fagons , qu'il

xcmFliWoit de diverfes liqueurs , fclon les differens effers

qu'il vouloit prouver ; mais celle dont il fe fervoit le plus,

& quilui éroit la plus commode pour fes experiences ,

éoitle Vif-argent. Car comme une fore petite quantité

, contrepéfe a beaucoupd eau, & 4 unebien plus grande

’ quantité d’Air, il pouvoiccommodément , & avecdes

’ ' Tuyaux
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*Tuyaux d'une médiocre grandeur , faire voir par c¥pe-
ricnce la plus grande parue des effets qui réfultent de cet-
te pefanteur.

Or entre tous ces Tuyaux , il en avoit inventé un d’une
conftrution rout-a-fait ingenieufe & particuliere,, fem-
blabled pen prés 4 la figure dont les Anatomiftes fe fer-
vent pour reprefenter la grande Artere afcendanze & def-
cendante; par le moyeu duquel il faifoit voir en méme
temps deux efiets tout contraires » & pour cela méme
fort furprenans, de la peflanteur de ' Air. Car aprésavoir
rempli ce Tuyau de Vif-argent, & fait toutes lescere-
monies requifes pour faire quen {e vuidant d'unc partie
dansunvaifleau, il en reftir dedans la hauteur de deux

ieds trois pouces, commeilarrive d'ordinaire : on avoit
Feplaiﬁr de voir en méme temps monter le Vif-argent
dans un petit tuyau renfermé dans la branche d’enhaur,
& defcendre celui qui €toit refté dans labranche d’em-
bas , aufli-tGt que par une fort petite ouverture, faite fea-
lement avecla pointe d'une épingle » on avoit donnd
moyena I'Air groffier d’entrer dans ce tuyau. Or certe
feule experience eft une preuve fi manifefte de la pefan-
teur de I'Air, & prouve en méme temps fi manifefte-
ment que c’eft cette pefanteur qui produit tous ces effets
merveilleux q’on attribué ordinairement i [a crainte du
Vuide, qu'il faut fe boucher les yeux, on n’en avoir
point , pour endouter.

Samaniere d’expliquer la Lumicere & les Couleurs étoit
aufli admirable; & fi ceux qui veulent que les Couleurs
foient des Accidens Réels, & qui voudroient méme en
faire un article de noétre Foi, lui avoient fait 'honneur
d'affifter eux-mémes 4 fes explications, & veu les expe-
periences dont il fe fervoit pour en découvrir la nature, &
fait voir que ce ne font que des modifications differentes
de la Lumicre, felon qu'elle tombe fur des Corpsdont
Jes parties ont diverfes figures & differens mouvemens,
& que de 13 clle rejaillic vers nos yeux avec lesdiverfes
medifications qu'elle a receuts des Corps fur lefquels elle
eft tombce : je doute fort quils eullent voulu aprés cela

‘ traiter
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traiter d’hérétiques, ceux qui ne les regardent du coté

des objets , quecomme des differentes modifications de

la Matiere ; & ducoté de celui qui les appergoit, que

comme desfentimens enlui, qu’il rapporte aux objets
ut les ontexcitez. :

Ce princi‘fc fuppof?, il nerendoit pasfeulement rai-
fon, maisdes preuves fenfibles, de rour cequilyade
plus fingulier & de plus merveilleux dans !’ Arc-en-ciel,&
juc Mr. Def cartes,avant lui,a expliqué i admirablement

ans fes Méteores. Car parle moyen de certaines phioles
ou bouteilles de verre , pleines d'ean , il faifoit remarquer
les endroits par ot les rayons de lumiere, qui {e changent
en couleur , entrent dans le verre ; les lieux ot ils & réflé-
chiffent;& ceux paroui ils fortent , pour venir de 1 fraper
Ros yeux , avec les modifications qu'ils ont receués deces
diverfes réfl¢xions & réfra&ions , dou réfulee en nouste
fentiment des Couleurs. Quelquefois mémeif avoitl'in-
duitrie de faire paroitre dans fa chambre un Arc-en-ciel
artificiel , parle moyend’une pluye qu'il avoit I’'addrefle
de répandre aux licux ot il devoit paroitre, {elonl'en-
droit ol le Soleil étoit alors; & de lerecevoir fur une
toile bien blanche & bien unic; ot fes Couleurs fe
peignant fort exactement , donnoient le moyen aux
{peQtateurs de les pouvoir confiderer avecfoin & exadti-
wde, .

Jen'aurois jamais fair, fi je voulois parcourir toutes
les diverfes experiences dont il fe fervoit pour juftifier fes
raifonnemens. Mais entre toutes celles qu'il communi-
quoitau Public, il n'y en avoit point qui furpritavec
plus d'étonnemeac I'Efprit des fpe@areurs, qui leur
donnitdavantace d'admiration, & qui excitde plus vive-
ment leur curiofitd,, que celle del’Ayman. Aufli quand
on fcavoit qu'il en devoir expliquer les proprietez, & en
faireles experiences, il y accouroit tant de monde, que
noa feulement la falle oui il les faifoir , mais toute fa mai-
fon, n’étoit pas capable de le contenir.

Ilavoit pour cela une boite , ou €roit renfermé tout ce
qui lui érour neceflaire pour faire [&s experiences 5 d'ouil

tiroit
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tiroit chaque picce I'une aprésl'autre, felon I'effetouia
propricté qu'il vouloit prouver , & l‘c?ericncc que pour
cclail avoit 4 faire. Er quoi qu'ilne ditrienencelaque
e qu'il avoir appris de Monficur Del-cartes : nean-
moins,comme il rendoit les chofes fenfibles par le moyen
de fes experiences, & que fa Méthode de lesexpliquer
éroit difterente dela fienne, cela faifoir quel’on eiit dit

u'il en efit été I'Inventeur. Car Monfieur Def cartes
s'eft fimplement contenté de rendre raifon de toutes les

roprictez de I'Aiman qui lui ¢roient connués, & que
f::s Curieux , avant lui, avoient obfervées ; mais il nes‘e(t
pas mis en peine de les mettre dans un ordre qui enfit
connoitre la liaifon & la dépendance. Or c'eft ce que
Monfieur Rohaulr faifoit dans fes explications publiques 5
oy arre’s avoir rendu raifon de trois ou quatre proprictez
les plus communes de I'Ayman, il en dédui(‘c;it toutes
lesautres par une fuite fi neceflaire, qu’il n'y avoit per-
fonne dans I'Affemblée qui ne les remarquit aufli
bien que lui, & qui n'en previt 'effet, avantqued’en
venir 4 'experience.

Ces fortes de preuves fi claires, fi convainquantes , & fi
fenfibles, fort differentesde ces vertus & qualitez occul-
tes dont les autres Philofophes ont colitume de fe fervir,
pour rendre raifon de ce qu'ils ignorent , juftifient ce me
femble bien clairement la verité des Principesdont clles
dépendent; car le moyen de pouvoir tirer unfigrand
nombre de confequences juftes, & que les effets verifient,
d'un fi petit nombre de Principes, fices Principesn’é-
toient veritables ? Et n'eft-ce pas une chofe bien érrange ,

ue ces Principes érant clairs a I'Efprit, quelaRailonen
tant convaincu€ , & que perfonne n'ayant p& découvrir
le moindre effet de la Nature auquel ils contrarient , de-
puis tant detemps qu’on les examine: ily ait cependant
aujourd’hui des gens affez imprudens pour (e fervir du
plus augufte & du plusincomprehen(ible de nos Myfte-
res, pour les combatere, & pours ticher d'endéduire,
s'ilspouvoicne , la fanfleté, Ces perfonnes ne prennent
pas garde fans doute aux incouveniens qui s'en enfui-
vear;
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vent; puis quecontre leur deflein, ce qu'ils font ne fert

qu'a Yournir des armes i nos Adverfaires ; & peur méme

étre capable d’¢branler la foi des Fid¢les, & de faire chan-
celer ceux qui ne font pasencore bienaffermis dans leur
croyance. Car comme nous fommes tous Hommes, c'eft

a dirc Raifonnables , avant qued’érre Chrériens: ce qui

perfuade la Raifon, entre plitdedans 'Efprit, quece

ui nous eft enfeigné par laFoi. Outre quetoutce qu'ils
_difent, n'étant fondé que fur des fuppofitions faufles , il

n'y arien de plusinjufte & de plus dangereux, quede

farre combattre Ia Verité contre Fa Verité, c'eftddirela

Foi contrela Raifonbien éclairde ; puis que 'une n'eft

jamais, & nepéur méme jamais étre contraire 4 I'au-

tre.  C'eft pourquoi il fuffiroit pour toute réponfe,
de leur dire en un mot , qu'ils n'entendent point ce

;]u’ils combartent; & que tout ce qu'ils difent n'aaucun

ondement de veritd. Mais nous verrons tantot ce que
nousd:urons 4 leur obje@er, & peut-étre aufli d leurxé-
ondre. -

\ P Monfieur Rohault voyant donc fa réputation fuffifam-
ment établie, & que dans la profeffion qu'il faifoit, il
n’avoit plus rien 4 ménager pour I'érabliflementdefa
fortune, crut ne devoir plus refufer au Public la fadis-
faction qu'il defiroit delui , de mettre aujour {on Traité
de Phyfique ; afin qu’on n’efic plusla peine de copier fes
Ecrits, ni de faire des Remarques particulicres fur ce
qu'il avoit traité dans fes Conferences publiques ; com-
me le faifoient la plus-part defes Auditeursan fortir de

‘ ces Conferences , pour ne pas laiffer échaper de leur

. memoire ce qu'ils fui avoient entendu dire ,* & profiter
pas ce moyen de fes Legons. :

Cedefir mémes fi naturel 4 "'Homme, d'acquerirde la

gloire, defir qui n'eft point blimable , quand les moyens

en font lotiables & honnéres, le fitauffi réfoudrea con-

tenter la-deffus le Public. Bien plus,, il jugea mémes qu'il

y alloit alors de fon honneur , 'de ne pas differer davan-

tage. Car voyant que fes Ecrirs étcient entre les mains

d'uncinfinitéde perfonnes, & qu'étant ainfi paflez de

main



P R E F A C E

main en main, ilscroient devenus méconnoiffables ,pas
les fautes que chaque Copifte avoit ajofitéesa celles qui
s'€toient rencontrées dans {on Original ; outre que n'a-
yant mis Jui - méme dans ces Ecrits, qu'aurant qu'il
en falloit pour donner & (es Difciples I'envie d"apprendre;
mais ne s’y étant pas aflez expliqué & étendu, pour
pouvoir d’cux-mémes en tirer une parfaite connoiffan-
cc, fansavoirbefoin de I'explication du Maitre : il prit
enfin la réfolution de faire imprimer ce Traité, &dy
mettre la derniere main.

Or comme I'on met tolijours une grande difference ,
éntre ceque I'on ne fait que pour {oy , & pour le cabiner,
& ce que I'on fait pour étre vii par le Public: auffi ceux
gui avoient vix ces Ecrits particuliers qui‘covroient de lui

ans le monde, ont bien fgeu remarquer qu'ily avoit
bien de Ia difference entre fon Livre & ces Ecrits. Maisil
ne s'en faut pas beaucoup éronner ; car ceux-ci n’étoient
que commc Je projer & Ie broiiillon del'Ouvrage parfait
qu'il médiroit de faire un jour, & qu'enfin 'onaveu
paroitre 5 od comme il avoit deux forres de perfonnes &
contenter, les Curieux & les Difficiles : ilatiché detra-
vailler detclle forre, que les uns 'y puflent trouver rien
d reprendre, & les avntres rien a defirer.

Creft pourquoi, pour fatisfaire au defir & 4 la curiofité
des premiers, il a traité dans fon Livre toutes les quefs
tions les plus curieufes de la Phyfique; & en les cxaminaxt
chacune A part , il s'eft donné lapeine de defeendre juf-
ques aux circonftances les plus particulieres , n'ayant
rienoubli¢ en chacune qui plit meriter (aréfiéxion, &
lui ayane doané tout le jour dont elle cft capable. Cequi
fait que rout le monde s'éronne comment 1l apfienfi
peu de mots expliquer un i grand nombrc de chofes,
traiter en fi peu de pages un fi grand nombre de Quef-
tions, & faire de chaque Article prefquautant de Ré-
{olutions.

Mais comme le nombre des Facheux Pemporte de
beaucoup pardeilus I'autre, qu'ils font plus poincilleux
& [»Ius a craindre, & qu'il cfterds difhicile de les pou-

volir
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voir contenter tous , chacun ayant des veugs particulicres
touchant{'examen qu'il faitd’un Livre ; carlesunss’at-
tachent d ladiction, les autres 4 I'ornement du difcours,
quelques-uns vont au fond dela matiere, d'autresexa-
minent la verité des Principes, d’autres confiderent'en-
chainement qu'ils ont & qu'ils doivent avoir avec les fu-
jets auxquels on les applique , d'autres par des veu&s d'in-
terét ne remarquent que les endroits les plus foibles & les
plus négligez, pour avoir dequoile faire méprifer, &
d'aucres enfin, par jaloufie, ou par un faux zéle, y
cherchent dequoi faire décrier & rendre fufpedt I'Au-
reur & fadoctrine: Aaffice fontcux que Monfieur Ro-
haulca eu principalement en veu dans?a compofition de
ce Traité-la ;afindeticher, finondelescontenter tous,
au moins de fe merttre hors de prife, & depouvoir fe
rendre ce témoignage 4 foi-méme, d'y avorr faitvout
fon poflible ; & Eeurcufcment ileftarrivé quele fucceza
{urpaflé (on attente.

Car premicrement pour ce qui eft de la dition , rour
le monde demeure d'accordque les termes en font pro-
pres, bien choifis, & en ufage; enfortequ'iln'yena
point qui bleffenr oreille , ni qui liffent I'Efprir du
Leceur en fufpens fur le fens & lafignification quiils
renferment. Etpour ce qui regarde la politefle & I'orne-
ment du dilcours, la matiere qu'il y traiten’en deman-
de point d'autre, qu'une énonciation pure, nette, &
qui ne foir point embaraflée. Etc'eft cequiileftaiféd’y
remarquer , chaque chofe y érancen fa vraye place 5 ou
ce qui précede n’attend pas fa clareé & fon intelligen-
ce de ce qui fuir; & olce qui fuit eft compris& con-
tenu dans ce qui précede , comme dans fon Principe ;
& ainfi chaque chofe y étant enfonrang, & dans fon
ordre , rout y paroit avec une grace & une beauté tout-i-
fait naturelle,

Quant a ceux qui font capables de juger du fond de la
maticre, d'examiner les Principes dont elle dépend &
qui la folitiennent , & de comprendreI'enchainement &
les confequences qui la prouvent : cefont eux principa-
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lement que Monficur Robault a tofijours fouhaité
d’avoir pour Juges ou pour Arbitres. Carcommeil éroic
4 préfumer que des perfonnes d'Efprit nauroient pas
voulu agir autrement que debonne fo1, il ne lui pouvoit
arriver 3 leur égard que I'une de ces deux chofes: ou de
les avoir pour {es Approbareurs , ou deles avoir pour des
Cenfeurs ; & I'une oul'autre nelui pouvoit écre que trés-
avantageufe. Car s'il arrivoit qu'1l les efic pour Appro-
bateurs, ¢'¢toit ferendre eux-mémes les Paranymphes
de fon Livre; c’¢toit ouvertement, & par leur exem-
ple, perfuader lesautres des'veritez qu'il contient; ¢’é-
toit enfin leur en faire concevoir bonne opinion, &le
confirmer lui-méme dans la fienne. Etaucontraire, s'il
arrivoit qu'il defit les avoir pour Cenfeurs, ¢'¢toit ajoit-
ter un nouvean moyen de s'inftruire, & ceux dontilavoit
colitume de fe fervir, Et 3 direla verité, ilauroit fore
fouhaité d’ent rencontrer pluficurs qui cuflent bien vou-
lu avoir cetre bonté ou cette complatfance pour lui, que
de lui faire connottre fes fautes , lui montrer en quoi il fe
feroit mépris, & lui marquer ce qu'il auroicdi metrre
dans fon Livre pour le rendre plus parfait qu’iln’eft.

Mais perfonne n'a jamais voulu lui rendre ce bon offi-
ce. Tant s’en faut, tout le monde 1'a receu avec tant
d'applandiffement & d’approbation , que de fon vivant
une infinité de perfonnes de qualitd & de merite luien
font venus faire leurs complimens & conjoiiiffances. Et
depuis fa mort, j'ai receu moi-méme de routes parts
tant de cémoignages de I'eftime que chacun en fait, &
en regoisencoretous les jours, qu'onpeut direqu'il n'y
a gueres de Livre de ce genre,, qui foic i univerfellement
approuve.

. Au refte, on ne fcauroit gueres apporter de meilleur
témoignage de cetteeltime generale que chacun en fait,
que de voir qu'il adéjadeéiciimprimé pdur la quatrié-
mefois ; quenos Libraires taichent partout de le contre-
faire; que dans les pais étrangers il s'imprime publique-
ment ; & queddja on I'a traduit en plufieurs Langues.
Nos Profefleurs méme ne font point £
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¥er unc partic de leurs plus belles démonftrations ; de
Vindiquer 2 leurs Ecoliers comme un desmeilleurs Li-
vres qui ait paru depuis long-temps fur unc femblable
smatiere ; & d’en faire un des principaux ornemens de
leur Cabinet & Bibliotheque.
Cependant , nonobftant cette generale & univerfelle
?pym{miou » comme la Science & la Vertuengendrent
ouvent I'Envie & la jaloufie , il s’¢ft trouve des perfon-
nes aflez indiferettes , ou plicdt affez malicieufes,
pour faire courir demauvais bruits, & de I'Auteur &
defon Livre. Decelui-ci, ayant eul’effronterie & I'im-
pudence d'derire contre la verité, quelado@rine qu'il
contient avoit ¢td trouvde fidangereufe & fi mauvaifc,
qu'on[’avoit faitbriller par la maind’un Bourreau ; Etd
I'égard del’Auteur , certains Efprits mal-faits & empor-
ez , ont eu pour lui fi peu de refpeét & de rerenue,
qu'ils n'ont pas feint, en prefence de Monficur de
Blampignon Do&eur de Sorbonne, Curé defaint Me-
deric fon Bpfteur, de rendre fa Foi {ufpeite, & de lc
traiter d'Hérérique > au fujet du plus faint & da plus an-
gufte de nos Myfteres, I'accufant de ne pis croire la
Tranflubftantiation. Ce quifit que Monficur de Blampi-
non , qui d'ailleurs éroit affuré de la Foi de Monfieur
ohaulr, pour s’étre plufieurs fois entretenu avec lui fur
ce Myftere, fecrut obligd, lorfqu'il lui porea le faint Via-
tique, pour avoir des Témoins qui puflent comme lui ré-
pondre de faFoi, delinterrogeren prefence detoutela
Compagnie quiaffiftad cette pieufe & trifte ceremonie,,
fur les principaux Articles de ndtre Croyance, & entr’au-
tres fur celui dela Tranffubftantiation ; Iui demandant
publiquement , §'il nc croyoir pas cetre converfion mi-
raculeufe qui {e fait en ce Sacrement , de toutela fubftan-
ce du pain en la fubftance du Corps, & detoute cel-
ledu vin enla fubffancedu Sang de Nétre Scigneur Js-
sus-CHR1sT, que I'Eglife appelle Tranffubftantiation.
Aquoi Monficur Rohault répondit : qu'a la verit¢il éroic
un trés-grand pécheur , mais qu'il n’avoit jamais doutd
de tout ce que la Foi nous enfeigne, & particuliere=
' ment
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ment touchant ce Myftere; qu'il pouvoit {e reffouve—

nir des entretiens qu'ils avoient cus autrcfoisli-deflug
enfemble ; & qu'il n’ignoroit pas quelle éroit fur ccla

faFoi: mais qu'il voyoit bien que la demandequ'illui .

faifoit, ne venoit que des mauvais difcours qu'on lai
avoit tenus de lui {ur cc point. Dequoi il s’¢tonnoit
d’autant plus, que fi ce reproche, de ne pascroire la
Tranflub{tantiation, pouvoit tomber fur quelqu’un, c*¢é-
toit moins fur lui que fur.beaucoup d'autres; puis que
felon fes Principes mémes , 1a Tranffubftantiation étoit
tellement renfermée dans ce Myftere, que 'l n'y en
avoit point, il feroitimpoffible quele Corpsde Y £ su s-
CrrisrT y fir, ni par confequent Jesus-CHRIST
méme. Mais qu'il confefloit avec toutel Eglife, qu'il
y avoit en ce Myftere une veritable Tranflubftantiation
dupain au Corps, & du vinau Sangde Notre Seigneur
Yesus-Currst; & quecdét Article de ndtre Foi , faifoit
- undes Articles de faCroyance. Cette réponfede Mon-

fieurRohaule, ou pliitde certe profeflion pyhlique de a
Foi, contenta fort Monfieur de Blampignon ; tant par-
ce que le falur de fon Parroiffien lui étoit cher , que parce
qu'il éroit bien aife d’avoir des Témoins qui, comme
lui, euffent dequoi pouvoir confondre ou détromper
ceux qu'ils pourroient encore a I'avenir entendre mal
parler de lui touchant ce Myftere. Etcequ'il avoit pré-

veu lui arriva ainfi qu'il I'avoit penf¢; car désle méme

jour, il renconrra un de ces Médifans, ou du moinsun
de ceux que d’autres avoient féduit par leurs calomnies-;
lequel ayant appris qu'il avoit portd le faint Viatique a
Monfieur Rohault , ne manqua pas de lui en faire repro-
che, & de luidire , qu'il s’éronnoit fort , qu'un homme
éclairé comme lui, fe fir tellement laiflé furprendre &
abufer, que d’avoir adminiftré ce Sacrement 4 une pex-
fonne qui ne croyoit pas la préfence réelledu Corps de
Jssus-CHR1sT au faint Sacrement, puis qu'il ne
croyoit pas la Tranflubftantiation. A quoi il fut aiféd
Monlficur de Blampignon de répondre , qu'il auroit fost
fouhaité de'avoir cu lui-méme , iln’y ayoit qu'un mo-
: . © - oment,

e e e o
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: mien', pour Témoin de la Foi de Monficur Rohaule
touchant ce Myftere ; qu'il ne doutoit point qu'il n'eflie '
I éié bien joyeux, & mémes forr édifié, deluientendre
| faire li-deflus 4 confeflion de Foi, laquelle il luiavoic
fait faire publiquement , avant que de lui adminiftrerle
faint Viatique. Que fans doute cela 'auroir détrompé,
& l'auroit obligé ea méme remps de détromper ceux
qui pouvoient lui avoir infpiré ces manvais fentimens.
Aurcfte, cequejedisici, n'eft pas un conte faita plai-
fir; c'cft une verité, dont-ileftaifé d un chacun des’é-
i claircir 5 puis que Monfieur de Blampignon cft encore
i vivant; lequel ne refufera pas de le certitier , fi I'on veug
t fe donner la peine de s’en alrear informer a lui. )
Puis donc que Monficur Rohault n’a trouvé jufques-
ici que des Approbatcurs de fes Ouvrages ; & que ceux
quiont ofé mal parler de lui & de fon Livee , ont été re~
connus pour des injuttes Calomniateurs : ¢e n'cft pas
{ans rai&‘; ni fondement, que jai dit au commence-
; meat de cette Préface, qu'un Livre quiporte fon nom,
nepeut que donner la penfée de quelque grand Ouvra-
‘ ge» quand dfailleurs on ne s’en explique point. Cefk
ourquoi j’ai mis pour Titre aceRecuell , Oewvres pofi-
’ iume: de Monfiewr Rehawlt , pour exciter par-ldla cu-
b riofitd de plufteurs, les atrirer chez le Libraire, & les
obliger par ce moyen de le feiiilleter d'un bouc 4 I'autre ,
pour vorr ce quil contient; la maniere dont leschofes
y font traitées , & la difference qu'il y a entrece Livee
& les autres qui traitent de femblables matieres ; car je
m’affure qu'ily en aura peu , quiaprés I'avoir veu, s'en -
retournent les mainsvuides, :
! €omme Monfieur Rohault n'eft pas lc feulde qui Ion
a tenu de mauvais difcours, &rendu la Foi fufpette;
mais qu'ily ena eu d'affez imprudens & indiferets, que
, de condamner hardiment, & par desLivres publics, la
doeine de Monfieur Des-eartes , comme contraire 4 Ia
Foi, & conforme aux Erreurs de Calvin: 'onne doit
pas trouver mauvais, fi ayant deémisaurang&ilaté-
sedes Cartelicus, -pour leves le fcandale & les.mauvaie
R . 'l- * fouP..
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ﬁ)ussgons que cela a pli faire naitre dans I'Efpric de
1:;6. ques-uns, touchant leur Foi & leur dotrine , je

1c1: -

Premierement » Your ce qui regarde leur Religion,
Que graces 4 Dieu ils font fort bons Catholiques ; qu'ils
ne chancelent point dans leur Foi ; qu’ils ont pous I'E-
gliﬁ:', & pour les Décifionsdes Conciles, toute la foii-
miflion que I'on fcauroit defirer des Fidéles les plus z¢-
lez & les plus fimples; qu'ils n’examinent jamais les
veritez de la Foi par leurs Principes, tomme pour ju-
ger ce qu'ils doivent croire ou ne pas croire ; mais qu'au
contraire, ils s'affurent & fe confirment dans lears Princi-
pes s parce qu'ils voyent qu'ils font plus conformes aux
Articles de notre Foi, aux Décifions des Conciles, au
fentiment des Peres, a la Tradition, & ala veritable
‘Théologie, que ne le font ceux qui font communément
receus; ce qu‘ﬁ ne leur feroit pas fort difficile de verifier ,
fi on vouloit leur permetere ¢f: en faire 12 preuve.

Et pource qui regarde leur doctrine, jecrot pouvoir
dire que ccux qui 'ont publiquement décrice, nel'ont
jamais bien entendu€ ; qu'ils leur attribuent cent abfur-
ditez dont ils. ne demeurent pas d’accord , & qu'ilsles
font parler tout autrement qu'ils ne penfent. Car s'ils
en avoient le moins du monde de connoiffance, bien
loin de les blamer , & d’inveiver, comme ils font, con-
tr'eux 5 ils {e rendroient peut-étre 4 leur fentiment, &
feroient les premiers 4 approuver la maniere avec la-

jucllc ils s'expliclucm: fur le Myftere dont il s"agit, &
ol

nt ils veulent leur faire un crime; laquelle maniere
n'eft nullement celle qu'ils combattent -, & qu'ils re-
vérent de ceént extravagances, quilarendentfansdoute
forridicule. Mais en verité, 1l me {emble que ceux
qu’ils attaquent ainfi, ont donné d'affez bonnes mar-
ques d¢ la juftefle de lear Efprit, pourneleur pasactri-
buer des vifions & des chimeres fi hors de fens & de
comprehenfion. ,

_Auffi, bien loin decela, Pexplication que Monficur
Defcastes donne Jui- méme a ce Myftere, eft fi wurgf

“
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& fi fimple, & avec cela fi conforme i ce que la Foi
nous enfeigne, an fentiment des Peres , & aux Déci-
fions des Conciles; & réfour fi clairement les plus gran- |
des difficultez qui s’y rencontrent : que tout Myftere de
Foi qu'ileft, la Raifon n'en eft pomntchoquée, & ne
trouve rien qui I'effarouche. Enforte qu'’il {eroit peut-
&re dubien de'Eglife, qu'elie fi ferieufement exami-
née par ceux qui ont l'authorité en main, & quiont

droit d’en ju§cr. Car fi une fois elle éroit feceué , il fe-
“ roit impoflible que toutes les Hérdfies ne tombaflent
" par-terre; & quiil plit y avoir d’autre Croyance tou- ‘
r chant ce Myftere , quecelle de I'Eglife Catholique,

Apoftolique & Romaine. Deforte que nil’Impanation
des Lutheriens, ni la Figure des Calviniftes, ni toute
athtreHéréfie que cepuiffe étre , ne pourroit réfifterdla
force & ala clarté de cette explication.

Cependant pour faire voir par quelque exemple, que
ce n'eft pas temerairement qu'ils avancent ces chofes ; & .
| jue des Principes dontils {e fervent; I'on en peut tirer ‘ |

es confequences fort juftes pour nous fortifier dansla
Foi, & pour la conduite & le réglement de nos meeurs 5.
& qu'au contraire, deceux de ces faifeurs de Livres, on
en peut tirer de tout oppol€es 5 prenons pour exemple ce
ce qui les effarouche le plus , & qui les fait tant crier con-
tre Monfieur Def-cartes & {a doétrine .
S'il eft vrai, comme Monfieur Def-cartes le prétend,
.quel'effence delaMatiere, ouduCorps, confifte dans )
P'éendu€ en longeur , largeur & profondeur : il n’eft pas
difficile de comprendre que I'Ame de I'Homme, ouce
Principe interieur qui eft en lui capable de penfer, eft
une Subftance diftinéte du Corps. Car il eft vifible que
I'Etendué , de quelque maniere qu’on la congoive tail-
1ée & remude, ne peut jamais fii raifonner, ni vouloir ; '
ni méme fenrir. Ainfi, cequieften nous quipenfe, cft
neceflairement une Subftance diftingude du Corps.
Les connotflances, les volontez, les fentimens altuels »
font actucllement des manieres d'étre de quelque Sub<
ftance. Or toutesles diviﬁon: quiarrivent 3 Ia Maticre »
: ’ ¥ o on
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oua I'Etendué , neproduifent en elle que des figures ; &
tous fcs mouvemens , ne produifent autre chofe que des
rapports de diftance ; I"Etendu€ n'eft pas capable d’autres
sedifications. Donc nbtre penfe , notre defir , nos fen-
timens de plaifir & de douleur, font des manieres d*étre
d’une Subflance qui n’cft point Corps. Doncl’Ame de
IHomme eft diftinguée du Corps. Etcela pof€, voici
de quelle maniere I'on peur démontrer qu'elle eftim-
mortelle. .

Jamaisaueune Subftance ne s'aneantit par les forces or-

dinairesde la Nature ; car comme la Nature ne peut faire
quelque chofede rient, aufli ne peut-clle rdduire quelque
chofe drien.
" Les manieres des Eftres peuvent s’aneantir ; par exem-
ple , 1arondeur d'un Corps (e peut détruire; car ce qui
eft rond peut devenir quarré. Mais cette rondeur n'eft
pasur Eftre, une Chofe, une Subftance ; cen’eft qu'un
rapport d'égalité, dans la diftance qui eft entre les par-
ties qui terminent ce Corps , & cellequi en eft le Centre.
Ainfi ce rapport changeant , larondeur n’cft plus ; mais
Ia Subftance ne peut étre réduite d rien.

Or par les raifons que je viens dedire, 'Amen’eft
point une maniere d'ctre du Corps; Donc elle eft im-
mortelle. Et quoi que notre Corps fe diflolve en une in-
finité de partics de differente nature, & que fa conftruc-
tion de fes organes fe rompe : 1'Ame ne confiftant poime
dans cette conftruction, ni dansaucuneautre modifica-
tionde la Matiere, il eft évident que la diffolution, ni
mémes I'andantiflement de la Subftanee du Corps ha-
main ( foppofé que cée anéantiflement fiir veritable )
ne peut anfantir la Subftance de-ndtre Ame.

Voici encore une autre preuve de I'immorralité de
I' Ame fondée fur le méme Principe.

Quoi que te Corps humain ne puiffe étre réduit  rien,
i caule que c’eft une Subftapce , 1l peut neanmoins mou-
xir, & toutes fes parties fe peuvent diffoudie , parce que
YEtendué fe peut divifer. Or I"Ame ¢rant une Subftan-
ee diftingude de FEtendué , clle ne peut étre divifée ; ear

. on
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on ne feauroit divifer une penfée , un defir ,un fentimene
de doulenr & de plaifir, de méme que P'on peur divifer
un Quarré en deux ou en quatre Triangles. Donc la Sub-
ftance de I'Ame eftindifloluble, incorruptible, & par
confequent immortelle; parce quelle n'a poinc d'¢-
tendué, )

Voila de veritables démontftrations , qui convainquent
I'Efprit de tout homme qui veut étre atténtif; & aux-
quelles il faut fe rendre,, ou renoncer 4 la Raifon.

Mais fi , comme le prérendent ces Auteurs incon-
nus, I'eflencedu Corps confifte dans quelquautre chofe
quedans I'Etendu€ : comment convaincront-ils les liber-
tins, que ndtre Ame n'eft ni materielle ni mortelle ?
Iisleur fottiendront , que ce quelqu’autre chofe, en quot
ilsdifent que confifte I'eflence du Corps, eftcapablede
penfer; & que la Subftance qui penfe, cftlaméme que
! - celle qui cft érendué. Ques'ilsleur nient, ils leur feront
\ voir quec'eft fans raifon; ‘yuis que felon leur Principe,

c
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le Corps érant autre chofe quedel’Etendué , ils n'ont
point d’idée diftin&e de ce quece peut &ure ; & quiaini
1ls ne peuvent {cavoir , fi cette chofe inconnué n'eft poine
capable de penfer. Ceux qui ont tant foit peu de difcerne-
ment , peuvent voir aifément les dangerenfes confe-
quences qui {¢ peuvent tirer deld.

C’eft pourquoi ceux qui fontun crimed nos Philofo-
phes, dece qu'ils démontrene que I'Etendué n’eft point
une manicm%‘étrc » mais I'eflence méme du Corps, oun
de la Matiere, devroient penfer aux ficheufes confe-~
quences qu’on peut tirer de [eurs Principes ; & ne pas ren-
verfer laprincipale, on mémes la feule démonftration

_ quel’on peutavoir de la diftin@ion qui eftentre]’Ame
&le Corps. Car enfin 1a diftin&ion de ces deux Parties
de nous-mémes, prouvde par desiddes claires & diftinc-
tes, comme l'ont fait nos Philofophes en plufieurs en~

1 droits, eft de toutes les Veritez celle qui cft la plus fécon-

de & la plus neceffaire, foit pour la Philofophie , foit

pour la Théologie , foit aufli pour la Morale Chrétienne.
1 <ft dong bien important , lors qu'il s'agitde I'éca~
i LA ) bliffe-

——— -~
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Hliffement de quelque Principe, de prendre gardede n=
rien admettre quine foit clair 4 I'Efprit; c’eft laclarté

ui nous perfuade , qui nous convainc , & qui nous aflure
gc la Verité ; fans celal'on ne peut s'affurer de rien. Mais
quand un Principe eft clair, toutes lesconfequences le
font aufli ; 'onen voit aifément la fuite & la laifon. Et
comme les Veritez s’entretiennent toutes , & qu'elles ne
font point contraires les unes aux autres : I'on ne ftauroit
tirer de confequence contraire 4 la Religion, d’un Prin-
cipe qui cft évident. Mais lors qu'un Principe n'eft pas
dvident, qu'il eft obfcur, qu'il ne porteaucuncidéede
foy a'Efprit, & qu'il a parconfequent la vraye marque
de la fauffeed: il n'y a riende plus facile d ceux qui fca-
vent tant foit peu |’ Artde raifonner, qued’entirerdes
confequences contraires 4 la Foi. Deforte ques'il étoit

permis de rendre {ufpe@e la Foi des autres hommes , par -

des confequences tirées des Principes dontils font per-
{uadez: commeil n'ya point d’homme qui ne {e trompe
en quelquechofe, & qui ne prennc pour vraice qui ne
Peft pas, il n'y en a point aufli que I'on nepiit traiter
d'Heréiique. Et ainfi, c'eft ouvir la porte d uneinfi-
nité de querclles & de difputes , quede laiffer aux hom-
mes laliberté de rendre fufpe&e la¥oi de ceux qui en ma-
tiere de Philofophie ne font pas deleur fentiment. Auffi
je ne puis comprendre, comment fur des confcquences
que 'on defavoiie , on fe plaic de faire pafler pour
Hérétiques, des perfonnes qui font trés-folimifes 4
I'Eglife, & a toutes fes Décifions.
éh;cun fcait que I'on doir diftinguér la Théologie
, ; . a =
d'avec la Phjofop hic ; les Articles denoere Foi s d'avec
les Opinions des hommes ; les Veritez que Dieu apprend
a tous les Chrétiens par une authorité vifible, decelles
u'il ne découvre qu’a quelques perfonnes en récompen-
e de leur artention & de leur travail. Des chofes qui dé-
ndent de Principes fi differens, ne doivent pas fans
gf)ute éure confondués. L'on ne doute point auffi qu'il
ne faille faire fervir les Sciences humaines  la Religion ,
chacun en demeure d'accord ; mais celafe doit faire dans
’ . . un
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un Efprit de paix & decharité, fansfe condamner les
uns les autres, tant que I'on convient des Veritezque
PEglifea décidées ; car c'eftainfi que la Verité fe décou-
vrira, & qu'ajolitant de nouvelles découvertes 4 celles
des Anciens , toutes les Sciences {fe perfectionnerontde
plus en plus. .
Mais I'Imagination de la plus-part des hommes ne
s'accommode pas des nouvelles découvertes. La nouve-
auté des fentimens , méme les plusavantageux 4 la Re-
ligion , les effraye ; & ils (e familiarifent facilement avec
les Principesles plus faux , & les plus obfeurs , pourven
que quelque Ancien les ait avancez. “Et lors qu'ils {e font
ainfi familiarifez avec ces Principes, quelqu’obfturs qu'ils
foient, ils les trouvent évidens, & lesregardentcom-
me trés-utiles, quoi qu'ils foient trés-dangereux. Ils s'ac-
cofitument méme fi bien, 4 dire & 4 écouter ce qu'ils ne
congoivent point 5 & 4 fe défaire d'une difficulté réelle
ar une diltin@ion imaginaire , qu'ils demeurent toi-
jours trés-fatisfaits de leurs faufles idées , & ne fcau-
foient méme {ouffrir qu'on leur parle un langage qai foit
clair & diftinét: Semblables en cela 4 ces perfonnes qui
fortant d'un lieu obfcur, apprehendent la Lumiere , & ne
ﬁ;:uvent la fupporter, s'imaginant qu'on les aveugle,
ts méme que l'on tachedediffiper les tenebres qui les

environnent. .
" Ainfi, quoi que Monficur Rohault aitfait voir pln-
fieurs fois dans fes Conferences publiques, par pluficurs
juftes raifonnemens & confequences, qu'il eft dange-
reux de foiienir, par cxcm;ﬁc, que les beftesont une
Ame plus noble que le Corps : cependant, comme certe
opinion cft ancienne, & que la plus-part des hommes
font accofitumez 4 lacroire ; & que celle qui lui eftcon-
traire , & qui ne les fait confiderer que comme des Ma-
chines, alecaractere delanouveauté: ceux qui jugent
de la ddreté des opinions , pliedt par la frayeur & lafur-
rife qu'elles produifent dans I'kmagination, que pat
*évidence & la lumiere qu'elles répandent dansI'Efprie,
ne manqueront pas de regarder cette opinion des Car-
** 4 weficas,
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tefiens, comme dangereufes & ilscondamneront bien
pliede ces Philofophes comme temeraires, qu'ils ne fe-
ront ceux-li mémes qui fodiennent que les beftes font
capables de raiforiner. :

Dela vient , que fi dans une Compagnie , quclque per-
fonne un peu grave vient 4 dired'unton ferieux , ou
pliedt avec cérair que répand fur le vifage, I'Imagina-
tion , lors quelle eft furprife & affrayée par quelque
chofe d'extraordinaite : En Verirc les Cartefiens font a’é-
sranges gens; #ls [sutiennent que les befles mont point
& Ame : I'apprehende fort gue bien-13¢ 315 n’en dsfent an-
2ant ded Homme. Ccla feul fera{uffifant pour perfuader
plufieurs perfonnes que cette opinion eft an;fcrcuﬁ: 3 il
n'y a pointde raifons qui puiflent empécher [eftet dece
difcours fur les Imaginations foibles. Etfi parhazard il
ne {e trouve dans la Compagnie quelque Elprit vif &
enjoiié, qui en fafle voir le ridicule , &«qui par unair
fier & refolu,ne raflure la Compagnie de la peur qu’on lui
aura faite: les Cartefiens auront beau fe tourmenter , ils
o'cffaceront jamais par leurs raifonnemens, 1I'impreffion
qu'onaura donnde d’eux & de leur do&rine.

Cependant il n'y auroit rien de plus facile que de faire
voir 'extravagance de ce difcours ; iln'y auroit fimple-
ment qu'd mettre la Définition 4 la placedu Défini, Car
fi par exemple, quelqu’un difoit ferieufement : Les Car-
2efiens fent d'étvanges gensy ils difent que les befles ne
penfent ny n??m:»t point : Papprehende fort gue bien-
20t 1ls ' en difent autant de mous; Certainementonfe
mocqueroit d’une perfonne qui avanceroit un tel dif-
cours; & chacun jugeroit aif¢ment que fon apprehen-
fion {eroit fort impertinente, & fort mal-fondde. Car
que les beftes foient tout ce que I'on voudra, qu’elles
penfent ou qu'elles ne penfent point , qu'elles {ententou
qu’elies ne fentent point : cela ne prouve & nt con-
clud rien & nbtre égard , & n’empéche pas que nous ne
foyons ce que nous fommes , & que chacun ric foit
convaincu de {2 propre penfée, & de fon propre fenti-
ment, s
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Mais la plus-part des hommes ne font pas capables de
déméler les moindres équivoques; principalemenc lors
que leur Imagination eft effrayée par I'idée de quelque
nouveauté qu'on reprefente comme dangereafe, Outre
queliair, & les manieres avec lefquelles on dit les cho-
fes , nous perfuadent fans peine, & fouvent mémeavec
plaifir 5 mais la_ Verité ne fedécouvre point fans quel-
quee application d'Efprit , dont plus de la moicié du mon-
de n’'eft pas capable.
~ Mais je ne m’appergois pas que cette Préfaceeft déjafi
longue ; quejecrains mémes qu'clle ne foit ennuyenfe ;
& cependant je n'ai encore rien dit de mon fujet, n’ayant
jufques ici_parlé que du Titre qu'il porte.. Cela pour-
tantne s'clt pas fait fans raifon ; car voyant quejen’a-
vois que fort peude chofes 4 dire touchant lecorps de ce
Livre, quineanmoinseft affez gros, j'ai cruquil nelui
falloit pas mettre une téte qui [ui fit tout & faic difpro-
portionnée. Etpour avoir de la matiere, je mefuisun
peu ¢tendu fur les lotianges de I’ Auteur ; foit pour laiffer
a la Pofterité cc petit monument de fa gloire, foit pour
deffendre {2 pecfonne & fa doétrine des infultes de fes
Envieur. .

Je viens maintenant 3 mon fujet, dont je n’ai que deux
motsadire. A

Ce Livre n’eft autre chofe qa’un Recueil de pluficurs
differens Traitez de Mathématique , que Monficur
Rohaule avoit colitume d'enfeigner & ceux qui lui fai<
foient I'honueur de voulair bien I’avoir pour Maitre. II
neft pas neceflaire que je les défigne tous ici par leur
pom , puis que cela (¢ verra ci-aprds par Ia Table. Je puis
dire {eulement, que bien que ces Traitez foient trég
communs , les chofes y font touchées d’une maniere qui,
n'cft pas commune. Car Monficur Rohault avoitcelade
particulier, que nes’éranc jamais appliqué 4 beaucoup
approfondir ces parties de Mathématiques, qui étant
d'unc trop grande & trop profonde fpéculation, & ab~
ftra&ion, font de peu d'ufage parmilemonde, (quoi
que fans doute ce foient pourtant celles qui font davan-
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fage paroitre la grandeur de I'Efprit humain, & jufquey
ou peut aller {acapacité & fon érendu€, } maiss’érant
uniquement attaché 4 celles qui entrent plus dans le com-
snerce deshommes, & dont ileft prefque impoffiblede
fe pouvoir pafler: aufli s*¢toit-il €tudic 4 les bien com-
prendre , & particulierement & trouver des manieres pro-
presa les faire bien concevoir anx autres. '

C’eft ceque je me promets que I’on reconnoitra facile-
‘mengici, parlesexpreflions fimples & propresdontil fe
fervoit pour les donner 4 entendre a fes Auditeurs. Auffi ,

uoi que les divers Traitez qui font contenus dans ce
iivrc, foient dans les mains de plufieurs : neanmoins1'on
trouvera bien de la difference entre ces mémes Traitez,
telsqu’ils fontici, & leurs copics, ou pour mieuxdire
leurs premiers crayons. Car on ne les donne pas ici fim-
plement comme il les donnoit lui-méme 4 fes Difciples ,
mais comme il les leur expliquoit dans fes Legons parti-
culieres. Si bien que ccux-qui voudront {e rendre tant
foit peu attentifs , pourront aifément d’eux-mémes, &
fans aurre Mattre que I"Efprit de Monficur Rohault qui y
regne partout , enrendre touzce qui eft conteuu dans ce
gros Livre. . .

Jefpere aprds cela, quechacun trouvera que ce Livre
ne fera pas d'une mediocre utilité pour le Public; puis,
que toutes fortes de perfonnes y Eour'ront trouver dequoi
s'inftruire. Les jeuties Gentils-hommes y pourrontap-
prendre les premiers Elemens de la Géometrie ; puis
pafler deld aux Fortifications 5 ot ils verront les diffe-
rentes Manieres de fortifier les Places, tant regulieres
quirregulieres; lesavantagesqu'il y faut ménager, les

gards qu'il faut avoir 3 toutes les chofes du dedans & du
dchors ; ils verront , entre ces differentes Manieres,
quelles font les plus parfaites, en quoi elles le font, pour-
quoi clles ne le font pas tofijours , & quand I'une doit étre
préferée i I'autre, Mais 1ils yapprendrontaufli, quela
faniere d’attaquer d'anjourd’huy: les grandes ruines
que font les Bombes , les Carcafles, &le Canon: & fur
sour que la vigueur, & la gencrofité extraordinaire de
Ros
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nos Generaux , de nos Capitaines, & de nos Soldats:
font qu'iln'y a plus de Places imprenables.
Ccux qui voudront {e donner au Negoce ou aux Affai-
res, &yagirengens debicn & d’honneur, y pourront
apprendre a bien tenir leurs Livres, & drefler leurs
Comptes ; & ne {e point laiffer tromper, & 4 ne point
auffi trorhper les autres, par quelque erreur de calcul , ou
impréveué , ou malicienfe. Car ce n'eft pas d'aujourd’hut
quel’on fgait, que pour faire une grande fortune , &
s’enrichir aux dépens d’autrui’, il ne faut voir les chofes
311'5 demi, & non pasvoir fi clair. Une Confcience bien
cﬁire’c » eft un obftacle invincible & impénéerable au
Mal.
Les Artifans pourront auffi par le moyen des Mécha-
niques, feformer eux-mémes I'Efprit, & fe rendreca-
pables de bien exercer leurs Arts; & s'ilsontun pende
genie & d'induftrie, cela leur ouvriraI’Efprit pourin- -
venter de nouvelles Machines, fabriquer de nouveaux .
Inftrumens, & faciliter ainfi les moyens d"exccuter leurs )
0uvtagc§. .. . .
Je n'ai plus quune chofe 4 faire obferver, quieft,
u'ayant.tiché de mettre chaque Traité dans['ordre &
gans lerang ou il doit étre, il eft arrivé neanmoins que
celut qui devroit étre le premier, eft ici ledernier. De-
quoi Je n'ai point d’avtre raifon 4 rendre, finon que
comme c’dtoit celui ou Monfieur Rohault s'¢toit le
moins étendu & expliqué , & par confequent ot il avoit
laiflé plus de chofes au {oin de celui qui pourroit un jour
travailler 4 le mettre en érat de paroitre au jour, jel'ai
relervé pour le dernier, afin de medonner leloifir &'y
pouvoir bien penfer , tandis qu'on imprimeroit les au-
; tres Traitez. Mais il n'y a rien de plus facile, que de
pafler pardeffus les autres, & de lire ce Traité-1a le pre-

' mier. T . L T
_ Sije ne m’¢tois point déja trop ¢rendu, fc pourrois ici
) " faire remarquer les grands avantages que I'on peut tirer

| des Mathématiques, & particulierement de la Géome-
tric  C'éwoit mEmes le premier deflein que je m’¢rois
pro-
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propofé, afin de donner quelque érendut 4 cette Préfa-
. €&, & me fournir dela matiere dequoi pouvoir propor-
tionner la téte de ce Livre avec le refte du corps. Mais
ayant depuis confideré qu'il étoirimportant de difculper
Monfieur Rohault, & moi aveclut, desreproches qui
nous étoient faits par ceux qui fe donnoient la liberté de
rendre publiquement fufpete la Foi du Maitre & des
Difciples, par les mauvaifes confequences qu'ils tiroient
de leurs Principes : cela m'a fait changer de deflein, &
m’adédrerminé 4 celui quej’ai pris. Si )’y aibien ou mal
reiiffi, je laiffe 4 chacun 3 enjuger. Maisau moins je

uis aflurer avec fincerité, que ce n'eft que le defir de
deffendrela Verité, & de repoufler la Calomnie , en fai-
fant connoitre la pureeé de lzux Foi & d¢ leur Doctrine,
qui me'afaitcntreprendre.

AVER-



AVERTISSEMENT

Sur cctte
Nouvelle Edition.

N peurroit [e difpenfer de vendye compra
sci des changemens Eguc Uon aapportez
Y, dans ceste Newvelle Edition, Uil (uffi-
) rost de n’avoir rien changé que bizn 4
- propos. Car slnw’en eft pas des Mathéma-
tiques , comme des Marseres de Morale : dans celles-ci,
les droits d’un Autheur [ome inviolables , & Pon n'ofe
toucher ni 4 fes penfées , ni & fes expreffions; aulicu
que dans celles-la, Uévidence qui les accompagne toii=
Jours , dr Pinteveft de la Verité , ne permetsent pas de
copier des fautes. D’aslleurs, comme le principal bus
ue doit avoir un Auteur en traitant des Sciences ; &'
z‘rtout des Mathématiques', eft de les iluftrer ausant
qu'il luy eft poffible, &5 d’en facsliter lufage . pusn qu’sl.
eft fiunsver[el dans tous les Ares : il doit prendre en bon-
we part la cenfure de ceux qui fe pryofent laméme fin.
Ceft auffi par ce feul moeif,” de rendre cét Ouvrage plus
utile au Public , qu'en en a éclasrci &5 corrigé pluficurs
endroits , qui étoient un peungliges ;. en quoi L'on n'a
vien fait qu’ avec I approbation d'un Mathematicien du
premier ordre, & qus weft pasmoins connu en France
qwen Hollande. On rcconnoit cependant , avec tout le
monde , lemerite diftingué de feu Mv. Robanlt, & lon
wa garde de refufer a (4 memoire lajuftice quilui efs
. deu¥. Ainfi Pon confidere [es Ocuvres Pofthumes , com-
me pluficurs Fraitez détachez, qu'il wavoit compofez
que pour [on ufage particulier , &' auxquels il n’avoss
Ppas ms la derniere masn. oo
Mass pour [asiifaire on partie la curiofiré de cenx qui

" an~




- wauront pas la premieve Editionde ce Livre | {7 qui fou-
baiteroient pourtant de woir les endrests qu'on avetou-
chez, envoics quelques-uns des plus comnfiderables.

TomeI. Pag. 355.1.13. Orileftd remarquer &c.
Dans la premiere Edition, #lya: Or il eft 3 remar-
quer, que quand cequirefte, excede yooco, on
ajotite une unité dans les Tables. Ceft unc faute;
car pour [gavosr fi Pon duit ajouter P'Unité | il ne faus
pas comparer ce qui refte, @ §0000, mass [enlement
alaRacine trouvee. On acerrige laméme faute dans le
Calcul duCoté du Decagame, pag. 367.

Tome II. pag. 109. /. 24. en multipliant &c. Dans
, mcmiere Edition, ilya: en multipliant MC par
» &leProduit parletiers de laprofondeur du
Foflé. CeCalcul fuppofe fauffement que les doux Py-
ramides ont pour Bafes les Triangles CMK, CLK ;
au lieu que ce fomt les ReBlangles de CM {5 CL par la
profindeur du Foffé 5 ce qu'il eft smportant deremar-
quer. On a corrige laméme faute dans le Toifé du Talus
duRempart, pag.114.1ig.9.3 10.

Pag.1253./,6. Aquoilon peut encore &c. Dans
lapremicre Edition, ilya: A quoil’on peut encore
ajodter le Plan incliné, &la Superficie plane, ou
le Traifiieau. On 4 oté cetze Superficie plane ( £ Au-
teur a wvoulu dire , Superficic Horizontale ) ¢ ce
Traifteau , parce que cen’eft pas une Machine fimple. .

Pag. 454.1.16. il ne fautque divifer &c. Dans /s
premiere Edstion , il y 2 il ne faut que divifer le Nu-
merateur de la Fra&iona divifer, oudu Dividen-
de, par lc Numerateur de I'autre ; & donner au
Quotient le Dénominateur commun. Ainfi pour di-
vifer 2 par, ilnefautquedivifer 8 par 2, le Quo-

: tient



tientfera 4, & donner au Quotient le Dénomina-
teur commun ,ce quifera<$. 4 quoi bon ce Dénomi- -
nateur commun? ¢’eft une faute ; le Quorient eft 4., i
numpait. ’ ' T A

Enfinondonne avis, que le Profil qus [e trouve dans
les pages 69 & 70 dull. Tome, n'eft pas exalt. Car
premierement la largeur CD de Efplanade ne tépond
pa#s i la conftrultion, ayant IoTotféeJ:, au lieu de 8.
Deplus, lalettre R [ert 4 marquer deux poines diffe-
rens , qui font fiproches Pun de Pautre, qu’ils [ con
Somdent enun pour corriger ce défaut , il auroit fallu
aggrandir tellement la Figure , qu’ellen’auroit pii tensy
dans laPage; on prie le Ledteur de fuppléer acela.

Cay Fautes mrﬂ;ga'.

Page 167. ligne 23, parla 24. lsfex, parlaay.

Pig ag2.l1r. :21“ tiple CD, 61[‘ rlr)\ultiplc deCD,
Pag. 262.1.penult. fera AC, Ui ferad AC,
Pag.305.1. 16. que 4 AF /¢f. que AF

Pag. 327.L.15. ACF./f.aCE.

Pag. 336. 1. 3. aufliau /7. auffi femblable au
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=N ne peut pas douter qu'il n'y aitdes
Eftres érendus en longueur,largeur,
) & profondeur ; Etc’elt cequ’on ap-
Y) pelle Corps ou Solsde,

Enexaminant en particulier unde
ces Corps, comme celui quieftici
{cprcfenté » qui reffembled un dé
a joiier, il cft certain que I'ony.
reconnoit un Deflus , un Deflous, EE
un Devant, un Derricre, & des
Cotez.

Puis ne confiderant que le Deflus

Tome I, ¢ A de
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~ deceCorps, on peut affurer, fans craindre de fe
tromper , qu'iladelalongueur & de ladargeur’, &
point durout de profondeur ; Erceftcequion ap-
pelle Superficse ou Surface, ’ '

_ Enfuite, canfiderant I'une des extremitez de cet-
te fuperficie , I'on 0’y remarque que de lalongucur,
fans largeur ni profondeur ; Et c'eft ce qu'onappel-
lenne Ligne. /

Enfin, confiderant I'extremité de I'une de ces
lignes, on reconnoit que c'eft une chofe quin‘a
nt longueur, ni largeur, ni profondeur ; Ecceft
cequ'onappelle #z Pasnz, *

Ainfi, il eltindubitable qu'il y a des Superficies,
desLignes, & des Points ; maisil eft cerrain anflt

uec'elt feulement par la penfie que les Points font
{eparea desLignes, lesLignes des-Superficies, &
les Supérficies des Cerps , ou Solides; Ce qu’il
fuffit de remarquer ici pour établir le fondement &.
la verité des dégnit'ions {uivantes.

Mais qupargvant , comme dansles Sciences dont
nous avons i traiter, on ne doit rien avancer qui
nefoitclair aI'Efprir, & quine foit fondé en prea-
ves , & que fouvent pour la preuve des Propofitions
qu'onexamiue, ou fe fert de Detinitions, de De-
marrdes , d’Axiomes, de Theoremes, de Proble-
mes , de Lemmes, & de Corollaires ; il eft bon
d’expliquer ici ce que I'on entend par ces termes.

Definition, eft une explication claire & precife
de la figuificarion des'mots , ou des chofes que les
mots figuifient.

Demande, cft une propofition, qui érant claire
& certaine , cft fuppofie vraye , pour n’éure pas
obligé de Ia démoncrer.

Axiome, eft une propofition fi ¢vidente d'clle-
meme, quelEfprit n'en peur douter, & qui pour
cela n’a pas befoinde preuve.

Theoreme , cft une propofition qui conticnt
quelque proprieté & démontrer. »

- ro-
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--Probleme, eft une (yropo(ition qui contient [a
preuve de quelque chafe qui ¢toit d fire, ou a rrou-
ver. » : . S

Lemme, eft ane propofition qui- n’eft milcau
lien oui clle eft, -que pour fervix de prenve d d'au-
tres qui (uivent. ’ '

Corollaire ; eft une propofition qui fuit d'une
autre qu'on vient de prouver.

- o

DerFiNiITIONS
1. Un Point, efltcequi n'a ni-longuenr, nilar-
geur , ni profondeur ; & qui’par confequent n'a
ni étendu€ , niparties. . .
2. UneLigne, eftune Etendué enlongueur, fans
largeur niprofendeur,,
3.%&5 extremitezd’'uneLigne , fontles peints qui. -
1a terminent, . L :
4. Unec Ligne droite, eft une Ligne qui a toutes
{cs parties également pofces entre fes extremitez ;
en forteque Fane ne s'cléve & uc s'abaifle poink
plus que l'autre.
. Par exemple, la Ligne ABeft 4 -
unc Ligne droite,, parce qu'ellea _,______§
tontes [es parties tellenzent pofdes entre fes extremi-
tezA, & B, quepasuncn'cftplusélevée, nyplus
abaiffée que l'autse, . o }
5. Une Ligne courbe, eft une Ligne qui n'a pas
toutes fes parties également poltes entre fes extree
. mitez. :
Par exemple , 1a Ligne CD eft une Ligne courbe 3
arce qu'elle a quelques-uncs de

e amaa AR AN

es parties, commeE, & E', qui E Dol
‘ 3 N N
ne {ont pas également pofdesep- D HC
. wre fes extremitez, & dontl'yne * "

s’¢léve ou s"abaifle plus quel'aatre. 4 :

6. Une Superficic, ou Surface, eft une Etendug

en Jongueur & largeur , fans profondeur. P
Az .. Yar
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Par exemple, I'Etendut quicft o B
renfermée entreles Lignes AB, BC, |
CD, & DA, cft une Superficie,

arce qu'ellea de la longucur & de | a

largeur, & qu'elle n'a point de D C
profondeur.

7- Lescextremitez d’une Superficie,, font leslignes
dont elle eft bornde. .
8. Unec Superficieplane, ouun Plan, eftuneSu-
perficie quia toutes fes parties également pofées en-
tre fes extremitez ;5 en foree que i'une ne s’éléve &
ne s'abaiffe point plus que I'autre , comme id
ABCD, -

9. Une Superficie courbe, cft une Superficic qui
n'a pas toutes {es parties également pofces entre fes
extremitez ; & dont I'une 5°¢léve ou s’abaiffe plus
que ['autre.

10. Une Superficie convexe , eft une Superficie
courbe, confiderée du coté qu'elles'éiéve.

11. Une Superficie concave , eft une Superficie
courbe, confiderée du cbté qu'elle s’enfonce ou
s"abaiffe.

Ainfi, la Superficic d’un Globe eft une Superfi-
cie courbe 3 laquelle confiderée par le dehors eft
convexe, & confiderée parlededanseft concave,
12, DesLignesparalleles, font des lignes droites
qui font fur un méme plan, 8 qui érant prolon-

ées de pare & d'autre & 'infiny , ne (e rencontrent
jamais, & font todjours également diftantes.

Par exemple, les lignes AB,

CD, fontparalleles ; parce qu'el- A. B
fes font ﬁlx’x un méme plan , &
u'étant prolongées de part & < T3
g’auttcil!)inﬁny% clles ncpia:c ren- C D
contreront jamais, & feront tolijours également
diftantes. . '
3;. Le Terme, eft fextremité de quelque Gran-
cur.

14. Une
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14. UneFigure, cft ce qui eft ehvironné deter-
mes.
15. UnCercle, eft uncfigureplane, bornée d'u- '
pe feule ligne courbe , qu'on nomme Circonferen-
cc, au dedans de laquelle il y a unpoint, qu'on
nomme Centre, duquel toutes les lignes droices
menécs A la circonference fone égales entr'elles.
Par exemple , la Figure
ACEceftun Cercle; pacceque C
c’eft une Figure plane, qui
eft bornée d'une feule ligne
courbe, A fcavoir AEC, &
w'au dedans il y a un point, ’
a fcavoir F , duquel routes les E
lignes droites , comme FA, A
¥C, FE, qui font menées 4
Lacirconference, font égales entr’clles.
16. Le Diametre d'un Cercle, eft une ligne droite
gui pafle Yar le centre, & qui f& termine de part &
*autred la circonference.
Par exemple, auCer- B
cle ADBE, ralignc droi-
te AB, cft undiametre;
parce qu'clle paffe parle
centre C, & que fesex- A
tremitez A, & B, feter-
minent de part & d'autre
a la circonference. v
17. Un Arc de Cercle, D
eft une partic delacirconference d'un Cercle , com.
me BE. o .
Si la circonference d'un Cercle eft divifée en 360
partics égales, chacune de ces parties s'appelle De-
gré, dontla éce. partie s’appclﬁ: Minute , &c.
18. UnDemi-Cercle, eft une figure comprife du
diametre du Cercle, & de la moitié de la circon-
ference, comme AEB.
19. UnAngle, cftlinclinaifon de deux lignes qui
; ' A g fo
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. fe renconttent en un point non dire¢tement ; ou
pour micux dire, ¢’eft 'efpace qui eft compris entre
deux lignes ainfi inclinées. -

Ainfi, les lignes BA, CA, qui font inclinées
T'une vers 1 attre , & qui fe rencontrent non dirce-
t;mt;m au point A, forment ce qu'on appelle un

ngle.
zo.chs Cotez d'un .

Angle, font les li- A A A
gnes qui  forment
I'Angle. . ’

21. LaPointe, oule
Sommat d'un An- ’
le; eft le point ou ,

%c rcncomgcnt- fes b C BC BC
deux Cotez de !’ Angle.

L’on défignesquelquefois un Angle par une feule
fettre, que I'on met au fommet ; & quelquefois
pht crois, & alors celle qui marque le fommet fe
doit mettre au miliew: Ainfi pour défigner par trois
Tettres I’ Angch, Iondit I'Angle BAC, ou bien
T Angle CAB. ' o
22. Un Angle rectiligne , eft un Angle compris de
deux lignes droires. :
23. Un Angle curviligne, eft un Angle compris .
de deux lignes courbes.

24. UnfAngle mixte, eftun Angle compris d'une
ligne droite & d’unc lifnc courbe ; comme on peut
voir enla figure precedente.

~ Comme {'Angle rectiligne eft d'un plus grand
ufage que lesdeux autres , c'cft de lui quel'onen-
tendra’ parler ¢i-aprés, lors qu'on rarlcra fimple-
mened'un Angle, fansen déigner [efpece,
2. La Quantité ou la Grandeur d’un Angle, cft
l¢ nombre des degrez que contient I'arcque fes ¢6-
reg comprennent, d'un Cercle quia fon fommet
ourcentre. - _

Etainfi , pour déterminer la quantité oula ggan-

: . . cur
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deur d'un Angle, il ne faut que décrireun Cercle -
dont le fommer de I'Angle foit le centre ; puisil
faut {cavoir combien de degrez contient I'azcdeca
Gercle compris entre fes deux Cdtez, & lenom-
bre de ces degrez en'determinera la grandeur. .

. Deatil fue qu'an Angle eft d'autant plus grand ,
que cetarc comprend un plus graad nombre de de-
rez,
%6 . Une Lignc perpendiculaire , eft une ligne droi-
te, qui tombant fur une autre ligne droite, faitde
part & d’autre des Angles égaux.
Ainfi, la ligne AB eft perpendi-
culaire d1aligne CD ; parce qu'elle
tombe de telle forre fur certe ligne,
qu'ctle fait les Angles ABC, & ABD,
€gaux entr’eux. i
Quand une ligne droite tombe &

Iextremité d'une autre ligne droi-

we, clle ne laifle pas de lux étre perpendiculaire , fi

cetteautre ligne érant prolongde, elle fait avecelle
des angles de part & d’autre égaux entr’eux.

. Siuneligne eft perpendiculaire 4 uneautte, cet<
te autre reciproqaement Jui eft aufhi perpendiculai-
zo; ainfiles deux lignes AB, CD, font perpendi~

culaires I'une 2 'autre. : :

27. Un Angle droit,, eft un Angle compris de deux

lignes droites perpendiculaires I'une i I'autre ;com-

mel’Angle ABC, : :

28, Un

Angle A E - .G
obtus,eft ;

un An- :
gi;,,g‘“s B CD FE TR

qu'undroit, comme I'’Ang'c DEF.
19. Un Angleaigu, eftun Angle plus petit qu'en
droit, commel'Angle GHI. : _
30. Une Figure rectiligne , eft unc Figure com-

A 4, prife
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prife ou bornce de plufieurs lignes droites ; Et c'eft
de celle- 1d feule, & du Cercle, dontil eft parlé
dans ces Elemens. :

31. Les Citez d'unc Figure redtiligne, font lesli-
gnes droites dont elle eftbornde.

f a. UnTriangle, eft unc Figure comprife de trois

ignes droites , comme ABC.

1eTrian- B 5 H

le confi-
§cré {clon
fes cOrez
fedivileen /-

trois efpe- A C D F G I
ces, fqa-
voir , <n Triangle Equilateral, enIfofdle, & en
Scaléne. .
$3. Un Triangle Equilateral, eft un Triangle qui
afes trois cOtez égaux, comme ABC. ‘
34, Un Triangle Ifofcéle, eft un Triangle qui 2
deux de fes ctez égaux, comme DEF. )
35. Un TriangleScaléne, eftun Triangle quia fes
trois coter inégaux, comme GHIL

Le Triangle confideré felon fes Angles, fe divife
auffi en trois elpeces ; fcavoir, en Triangle Rec-
tangle, en Amblygone, & en Oxygone.

6. U
’}rian-n A | H
gle Rec- l -\- : i . :-\-
tanglc ’ )
LB CH FG I

gle qui aun angledroit, comme ABC.
37. Un Triangle Amblygone , ou Obtus-angle ,
eftun Trianglequi 2 unangle obtus, comme DEF.
38. Un Triangle Oxygone, ou Aigu-anglc ,eftun
Triangle quia fes troisangles aigus, comme GHI.
39. LaBized'un Triangle , eft un de fes trois
Cotez indifferemment, quel'on nommeainfi fui-
vant le befoinqu'onena. Ainfy
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Ainfien tout Triangle chaque Coté peue fer-
virde Baze ; & mémes I'Hypotenufe d'un Triangle
Rectangle (ceft 4 dire le Coté oppofé d I'Angle
droit) ‘peut étre confiderée comme Baze de ce
Triangle, .
40. Un Panallelogramme , eft une F:'Furc comprife
ou bornée™de quatre hignes droites, dont les oppo-
fées font paralleles.
Ainfi , les Fi- A
guresqui font ici
marquées ABCD, | - :
font 'des Paralle- I ‘2
logrammes ; par A
ceque chacunceft B CB ' C
comprife de qua-

DA D

tre lignes droites, A .

dontg les oppo- » KACD i

fées,comme AB, B D\ .4 .

CD, font paral . —_

leles. . C- B C
Il y a quatre .

fortes de Parallelogrammes , fcavoir, le Quarré,
le Retangle, (ou le Quarré-long, ) le Rhombe , &
le Rhomboide. Y
41. Un Quarré, eft un Parallelogramme , quia
les quatre cotez égaux , & les quatre anglesdroits,
comme ABCD. 1.

42. Un Reélangle, ou un Quarré-long, eftun
Parallelogramme , qui a les quatre anglcsdroits,
& les cotez oppofez égaux emtr'eux , comme
ABCD. 2.

43. UnRhombe , eftun Parallelogramme, qui a
les quatre ctez égaux , & les angles oppofez égaux
entr'eux , comrme ABCD. 3.

44. Un Rhomboide , eft vn Parallelogramme,
qui a les cOtez & les angles oppofez ¢gaux en-

tr'eux, comme ABCD. 4. .
45. La Diagonale, ou le Diamette, d’un Paral-
A leto-
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lelogramme, eft uneLigne droite, tiréedel'undes
Angles de ce Parallelpgramme, d celui qui lui eit
oppofc.

Ainfilaligne AC,eftla A | D
Diagonale ou le Diame- E
tre du Parallelogramme F G
ABCD.

46. Les Parallelogrammes
a l'enteur du Diamerre -
d'un autre Parall-logram-~ I C
me, ce font deug Parallelogrammes, dont les
Diagonales, prifes chacune d pare ; font partic de
ce Diametre ; & prifesenfemble, font Je Diame-
tre total.

Ainfi les Parallelogrammes AFEH, & EICG,
font des Parallélogrammes qui fbnt alentour du
Diametre du Paral‘fdog.rammc ABCD; parce que
leurs Diagonales AE, EC, prifes’ chacuned part,
font partie du Diametre AC; & prifes enfemple
font ce Diametre total.: .

9. Les Supplémens des Parallelogrammes qui

ont alentour du Diametre d’un autre Parallelo-
gramme, cc font deut Parallelogrammes, par
lefquels ce Diametre ne pafle point, & qui avec

les deux autres qui fout alentour du Diamerre,

compofentcét autre-Parallelogramme total ; com-
mc font ici les Parallelogrammes FBIE, EHDG,’
Iefquels avec ceux qui fone alentour du Diametre,
font le Parallelogramme total ABCD. '

48. Un Trapéze, eft une Figure comprife de qua-

tre Lignes droites , dont les A B

cbtez oppofez, ou pour le
moins deux deces corez, ne
font point parallcles; Com- Q
me ABCD eft un Trapeze ;

arce que fes deax cbtez op- D ¢
pofez AD, BC, nefontpoint paralleles,
Etainfi un Trapéze eft une Figurc de quatre cd-
tez

Tt
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ez, qui n'eft point Paralielogramme.
4 DEMANDES.

t. Que d’un Point donnéd unautre Point donné
_ . lon puiflfe mener uneLigne droite. .
i 2. Quel’on puiffe prolonger tant que I'on voudra
J. une Ligne droite donnée & termiace, .
¥ 3. Que l'on puifle déctire un Cercle de quelque
centre & de quelque intervalle que ce foit.
. ¢ Que toute Grandeur dounde puiflc &txe aug-

mentée ou diminude,
. . © AXIOMES.
5. Les Grandeurs égales 4 une méme Grandeus
fong dgales entr’clies. . -
Ainfj les Lignes AB, EF, qui font chacung
' égales 3 la Ligne C D, font 4 B
' égalesentrelles. c D
. 2. i i des Grandeurs égales
p onajoiice des Grandeurs éga- E E
{
, les, les Touss feront égaux,
} 3. Si de Grandeurs ¢gales on retranchedes Gran-

deurs égales 5 les reftes feront égaur.
4., 5ia des Grandeurs inégales on ajolite des Gran~
¢ deurs égales , les Tours feront inégaux.
‘ 5. SideGrandeursinégales on retranche des Gran-
! deurs égales , les reftes {erontindgaux.
! 6. Les Grandeurs qui font doubles, ou triples,
: ou quadruples &c. d une méme Grandéur, ou de
Grandeurségales, font égalesentr elles.
7. Les Grandeurs qui font moitié, ou tiers, on
quart&c. d'une méme Grandeur , oude Grandeurs
éoalss, font égales entr’elles.
8. Les Grandeurs qui conviennent enfemble, font
égales entr'elles. :
Ceeft a dire, par exemple, que fideux Gran- -
Ag¢ deurs

-

- v e
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deurs érant mifes 'une fur l'autre, e peuvent tel-
lement ajufter, que 'une n’excede pointl’autre,
mais la couvre précifement: ces deux Grandeurs
font dgales entr’elles.

9. Le Touteft égal 4 toutes fes parties prifes en-
femble. -

10. Le Tout eft plus grand qu’une de fes parties,
11. Les Angles droits font égaux entr’eux.

x2. Deux Lignesdroites n’enferment pointun ef~

pace. i )
13. Sideux Lignes droites {e coupent I'ane l'autre, -
clles e couperont en un Point. . ‘

14. Sideux Lignes droites fe rencontrent non direc-
tement en un Point, érant prolongédes, clles fe
couperont I'une I'autre ¢n ce méme Point.

15. Si 2 des Grandeurs dgales, on ajolte des
Grandeurs inégales, 'excez des toutes fera le mé-
me que 'cxcez des ajoiitées. o

Amnfi, fi l'on fuppofe que A k B
les Lignes AB, CD, font ¢ ¥
égales, & qu'on leur ajoiite ‘—‘_‘"—?‘—
Jes Lignes inc'%alcs BE, DF: lexcezdontla toute
AE furpaffera la toute CF, feradgal i I'excez dont
Yajoiirée BE furpafle I'ajofitée DF. .

16. Sia des Grandeurs inégales on ajotite des Gran-
deurs égales, I'excez destoutes fera le méme que
I'excez des premieres. - :

Ainfi, fil'onfuppofe que A - & B
les Lignes AB, CD, font c D F
inégales , & qu'on leur ——————F—
ajotre les Lignes égales BE, DF : I'excez dont g
toute AE {urpaffera la toute CF, fera,le méme
que celui dont AB furpaffe CD.

17. SideGrandeurségales on retranche des Gran-
deurs indgales , 1'excez des Grandeurs quireftent,

Ainfi, i lon fuppofe que les Lignes AB, CD,
font égales ; & qu'on en retranche les parties

-
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indgales AE, CF : Pexcez .
dor%:ﬂlc refte FD furpaffera A - ¥

le refte EB, fera égald l'excez Q__-._,__,

dont AE furpafle CF. ) b
18. Si de Grandeurs inégales, on retranche des
Grandeurs égales , 'excez des reftes fera le méme
ue l'eEccz s tc()_uu:s.r

Ainfi, fil'on {uppofcque _ B
les Lignes AB, C[I’lp), Ignt A E {
inégales, & qu'on en re- F—d———z -
trar%cahc les gartics égales F D
AE, CF: I'excez dont le refte EB furpaffera le
refte FD, fera le méme que celui dont la toute .
AB furpaflela toute CD. -

19. Si une Grandeur ¢ft double d’une autre, &
Iajotirée de I'ajoficde : le Tour fera double du
Tout. -

Ainfi, fiduncLignede 8 pieds, qui et dou-
ble d'unc Lignede 4 pieds, I'onajofite unc Ligne
de 4 pieds , quieft doubled'uncLignede 2 I:cds:
le Tout 12 pieds fera double du Tout 6 pi
z&rsli une Grandeur eft double d’unc autre,, & Ia
refRnchée de la retranchée: le refte fera double
durefte. i

Ainfi, une Li- - ‘ .

e de 12 pieds —.__..}._4;.. 2
tant double d u- 8 4

ncLignede 6 pieds, fi Fonretranche 4 pieds de la
plus grande, & 2 pieds de la plus petite; les 8
picds qui refteront en'une , ferone doubles des 4
qui refteronten I'autre.

A g PR O-
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PROPOSITION 1
PROBLEME L

Sur une Ligne droite donnée & terminée,
 decrire un Triangle Equilaterak:

E f{uppofe que I'on donne la Ligne droite AB,
ui eft terminde ; & je propofe de décrire
ur cetre Ligne un Tnangle Equilareral.

f Pour le faire,

Décrivez du centre A,& de Pintervalle AB,le Cer-
cle CBD ; 3(ctivcz ':lulﬂi du C
Centre B, & del'intervalle BA,
le Cercle DAC; ce Cercle cou- /A\
peral'autre aux deux pointsC, .

&D;del’un de ces points,, par '
exemplede C, menezlesdeux

Lignes droites CA, CB. Ces D

deux LignesaveclaLigne AB, ferontun Trian@;
& jedis que ceTriangle feraEquilateral. Pour Je
prouver , ¢

TaLigne AB, &laLigne AC, font les rayons
du Cercle CBD 5 donc elles font égales entr'clles.
De méme, la Ligne BA, & la Ligne BC, font
les rayons du Cercle DAC, donc ellesfontaufli
dgales entr'elles. Par confequent la Ligne AC,
& la Ligne BC, qui font ¢galesaune mcme, i
{Gavoir AB, fontégalesentr’elles, parle premier
Axiome. Ainfile Triangle ABC, qui elt décrit
furla Ligne droite donnée AB, eft Equilatcral ;
ce qu'il falloir faire , & démontrer.

REMARQUE.

Pratique de cette Propofition. Ouvrez le Com-
. Pas
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pas de l'intervalle AB ;. puis des - ¢
points A, & B, commecentres, e
décrivez deux Arcsde Cexcle, qui >
s'emrecoupent au pomt C; &

menez du Point C les Lignes ~
droites CA, CB; & lc Triangle
ABC fera Equilateral. A B

PROPOSITION 11
PROBLEME IL

D'un Point denné mener une Ligne droite

égale aume Ligne droste donnce.

E fupé:ofe que 'on donnelepoint A, &la Li-
gne droite BC 5 & je propofe detirer du Pointe

~" AuneLignedroite fgaled Ia Ligne BC. Pour
le faire, ' »

De I'une 'des extremitez de la Ligne BC, par
cxemple, du pointB, comme centre, & de I'in-

. tervalle BC, décrivez leCercle CG ; puisdu Point

Aaupoint Bmenezla Ligne droite AB; décrivez
enfuite fur certe Ligne, par laPropofitien price-
dente, lc Trianglc Equilateral ABD ; prolongez
apréscela le cOtd DB, jufqu'd ce qu'il rcucomrl::‘
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la circonference du Cercle TG en quelque point,
comme G ; IEu:olongo:z aufli la Ligne DA indefi-
mimentvers E; enfin ducentre D, & de l'inter-
valle DG, décrivezle Cercle GL ; ce Cercle cou-
pera la Li%ne indefinie DE en quelque point , com-
me L. Cela érant, je dis que la Ligne AL, qui

duPointdonné A, cft égalealaLigne droite
donnée BC. Pour le prouver,

LaligneDL, &laLigne DG, font les rayons
du Cercle GL ; donc clles font égales entr’elles,
Maintenant fi de ces deux Lignes on retranche les
parties DA, DB, qui font ¢gales, parce que ce
font les cdiez d’un Triangle Equilateral : les reftes
AL, &BG, feront dgaux entr'cux, par le ;% Ax.
Deailleurs, laLigne BC, &laLigneBG, fontles
rayons du Cercle CG ; doncelles font aufli dgales
entrelles. Par confequent la Ligne AL, & JaLi-
gne BC, qui fontdgales 2 une méme, a fgavoir
BG, font dgales catr'elles, par lei*r. Ax. Nous
avons donc d'un Point donné mené une Ligne
droite dgale 4 une Ligne droite donnée ; Ce qu'il
falloit faire & démontrer.

REMARQUE.

. Pratiquede cette Propofition. 1 faut prendre
avee le Compas la grandeur de Ja Ligne donnce,
puis le tranfportant au point donnné, y mener
une Ligne €gale 4 fon ouverture. . PRO-
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PROPOSITION I1II
PROBLEME IIL

Deuzx Lignes droites inégales étant données
retrancher de la plus grande une partie
e’gale dla plm petite.

ientdonnées , & que AB foit I plus gran- .
de ; & je propoft de retrancher de AB unc par-
tic dgalea C.Pour le faire,

De l'une des extremitez de la Ligne AB,
exemple du Point A, menez, par [a Propofition
precedente, laLigne droite AD, qui foir dgaled
C; puis du centre A, & dc l'intervalle AD, dé-
crivezle Cercle DEF 5 ce Cezcle coupera la Ligne
ABauPointE, Celadrant, je . :
dis que Ia partic AE , qui eft re- F
tranchdede AB, eftégaled C.
Pour le prouver,

La Ligne AE, & la Ligne c
AD, fontles rayonsdu Cercle
DEF ; donc elles font dgales
entr'elless maislaLigne AD,

ar la conftruction, eft dgale

E fuppofe que les deux Lignes droites AB, & .
J C. foientd g :

AE, qui eft dgale’d Ia Ligne

AD, cftauflicgaleidla L;'gnc C, par le premier

Axiome ; Ce qu'il falloit faire & démontrer.

REMARQUE

Pratique de cette Propofition. Il faut prendre
avec le Compas la grandeur de la plus petite , &
La retrancher de Ia plus grande, P R Q-
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PROPOSITION IV.
THEOREME L

S8i deux Triangles ont deux Cotez éganx 4
deux Cotez chacunaufieny, © I An-

" gle compris de ces deux Cirez égal a
UAngle: la Baze feracgaleala Baze,
besdenx antres Angles [eront igaux aux

" deux autres Angles, chacun au fien
e tout le Triangle (era cgal a tous le
Triangle.

E fuppofe que dans les deux Triangles ABC,

DEF, le Coté AB foit dgal an Coté DE , le
Coté AC an Co-

t¢ DF, & que I'An-

q A D
fe A; compris dcs . /
%éux Cotez AB, AC, .
foit égal 4 I'Angle D,
comptis des deux Co- g cC E %

tz DE, DF. Ccla

érant , jedis quela Baze BC eft égale a la Baze
EF; que I'Angle B cft ¢gal 3 'Angle E; I'Am
gle Cal'Angle F; & enfin que tout le Trian-
gle ABC eft égali vout le Triangle DEF. Pour le
prouver ,

Tranfportez par penféele Triangle DEF fur le
Triangle ABC, cnforteque vous faffiez tomber le
Coté DE furle Coté AB, & lesextremitez D& E
fur les extremitez A.& B ; ce qui {& peat faire , puil-
que ces deux Lignes font fuppofées égales. Enfui-

©
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tedequoi, puis quel’Angle D eft dgal i I'Angle
A, par fuppofition, il s’enfuit que le Co:é DF
tombera fur le ¢6té AC 5 & puis quela Ligne DF
cft fuppol€e égale a la Ligne AC, ils’enfuit que
I'extremité F tombera fur Pexeremitd C ;- ainfi les
Toints E & F, qui font lesextremitezde la Baze

t EF, tombantfurles points B & C, qui font les
extremitez dela Baze BC, ils'enfuit que la Baze
EF tomberafur la Baze BC, par la 4* Défin. &
par confequent ces deux Lignes, qui conviennent
cufemble, font dgales entr’elles, par le 8¢. Ax.
Dailleurs , puis que I'Angle E convienr avec
I'Angle B, il s’cn?:it gu‘il%ui eft égal; & puis
que "Angle F convientavec 'Angle C, il senfuit
auffi qu'il lni eft égal ; & enfin puis que l¢ Trian-

le DEF convient avec le Triangle ABC, ils'en-
it que ces deux Triangles font aufli égaux en-
tr'eux, par le huitidme” Axiome ;- Quicft toutce
qu'il falloir demontrer, '

B3

164]

P R O-

~ov -
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PROPOSITION 7.
THEOREME IL

Si un Triangle eft Ifofcele, les Angles fur
 4a Baze font éganx entrenx; ¢ [es
Cotez étamt prolongez o les Angles
Jous la Baze [eront auffi égaux entr’eux-

que fes Cotez AB, AC, foient égaux; cela
dunt, je dis premierement que les Anj les
ABC, & ACB, qui font fur la Baze BC, font
égaux entr’eux. Pour le prouver,
Prolongez le c6té AC autant A
qu'il vousplaira, parexemple,
jufqu’au Point G ; puis prolon-
le cOté AB indefiniment 3
en fuite tetranchez, parla troi-
fiéme Propofition , du Coétd € B
AB prolongé, la partic AF,
égaled AG; menez aprés cela B
uncLignedroitedupointCau G - - \ -
Point F, & uncautredu Point D
Bau Point G.
__Cette conftruttion fuppofée , comparez le
Triangle BAG avec le Triangle CAF. Le Coté
AB du premier Triangle eft égal au Coté AC du
fecond, par fuppofition; le Cord AG du méme
premicr Triangle eft ¢gal aucoed AF du fecond,
par la conftruction. Voili donc deux Cotez , fga-
voir AB, AG, ¢gaux 3 deux Cotez, AC, AF;
deplus ' Angle compris des deux Cbtez AB, AG, cft
dgal al'Angle compris des deux autres Cotez 1}\ % ¥
3,

] E fuppofe que le Triangle ABC foit Ifofcele, &




" ont éré prouvez dgaux: les
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AF, parce que c'eft 'Angle A qui eft commun
aux deux Triangles. Partant il fuit par la Propofi-
tion precedente , que la Baze BG eft égale d la Baze
CF: que 'Angle G cft égal 3 I'Angle F; & que
I'Angle ABG eft égal d I'Angle ACF. Maintenant,
~puisquelesLignes AG, AF, ontéré faites égales,
on en retranche les parties AC, AB, qui font
fuppolées gales : les reftes CG, BF , feront {gaux
‘entr’eux. Comparez maintenant-le Triangle CGB
avec le Triangle BFC. Le Coté CG du premier
Triangle eft égal au Coté BF du fecond , puis que
ce font les reftes de grandeurs égales ; le Coté GB
eft dgal au C3té FC, celaa déjaéeé prouvé ; I'An-
le G, comprisdes deux Cotez CG, GB, eft égal
I'Angle ¥, compris des deux Cotez BF, FC,
ccla a auffi éeé prouvé ; D'ouil fuit, parlaméme
Propofition precedente, quel’Angle GCB eft égal
a I'Angle FBC, & I'Angle GBC ¢gal 4 I'Angle
¥CB. Si donc nous Otons ces deux Angles dgaux
GBC, & FCB, desdeux Anﬂcs ABG, ACF, qui
gles reftans ABC,
& ACB, feront égaux eatr'eux, par le troifiéme
Axiome. Orces Angles ABC, ACB, fontles An-
gles fur la Baze BC du Triangle Ifofcele ABC. Par-
tant,fi un Triangle eft Ifofcele,les Angles fur laBaze
font égaux entr'eux ; Ce qu'il falloir démontrer.
Je dis enfecond lieu, queles Cotez égaux AB,
AC, du Triangle Ifofcele ABC , €tant prolongez ,
les Angles fous la Baze BC feront aufli ¢gaux en-
tr'eux.” Car ces Angles ne fontautses que les Angles
GCB, & FBC, qui ont ddja ¢té prouvez égaux.
Ainfi en tout Triangle Ifofcele les Angles fur fa Ba-

" -ze, & les Angles fousla Baze, font €gaux entr'cux ;

“Ce qu'il falloit démontrer.
. CoROLLAIRE
Il {uit de cette Propofition qu'un Triang'e Equi-
laceral 5.
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lateral, tel que je fuppofe ici ke Triangle ABC, eft
aufli Equiangle, c’eltd dire qu'ila {es trois Angles
_€gaur, . .
Car puis que les Cotez AB, AC, A

. font dgaux: ils’enfwir, par cette

s¢. Propolition , que les AnglesB

& C font égaux entr eux. De mé-

me, puifqueles CorezBA, BC, :
font éganx : il s’enfuir aufli que -B- C.
les Angles A & C font ‘égaux entr’eux: Ainfiles
Angles A & B érang égaux au troifiéme C,; ils'en-
fuit qu’ils font veus-trois égaux -entr'eux ; & par-
taint que le Triangle Equikateral ABC eft Equian-
gle. . : o

"PROPOSITION VI
. THEOREME LIL

Si un Triangle a dewx Anyles éganx en-
tr'enx y les Corez quiles [ontiennent font
auffi éganx entr'eux. ‘

"E fuppofe que dans le Triangle . A |

ABCles Angles ABC, & ACB, D,
foient égaux entr'eux ; Cela
_éuant, jedisque les Cotez AB, AC,

qui folitieanent tes deux. Angles ,. B PO
{ont aufli égaux. )
. Car fi ces deux Catez AB, AC, n'droientpas
dgauxentr’eux , il s'enfujvroit que I'unferoit plus
grand que l'autre; pofons que ce {oit AB. Re-
tranchez donc, par la treificme Propofition , dim
Co6té AB, la partie BD , égale AC , & menez
Ja Ligne CD. Comparez enfuite le Trinngg
. DB -
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DBC avec le Triangle ACB. Le ¢6té DB du
premier Triangle , eft égal au Coté AC du
fecond , par la confirnétion; le Cété BC cft
: commun aux deux Triangles ; deplus I'Angle B,
. compris des deux Cdtez DB, BC, cft égal i
i I’Angle ACB , compris des deux autres Cotez
i AC, CB, pa ful)po{ition. Donc par la quarrié-
. me Propofition, le Triangle DBC feroit égalau
: T rianﬁlc ABGC, c'efta dire la partic anrout; ce
qui cft impoflible. 1l eft donc impoffible que
] le Coté AB (Git plus grand que le C6té AC.  ©n
prouvera de ntémeé que le Coté AC ne feauroit
crre plus grand que le Coté AB; & ainfi les deux
Cbdrez AB, Aé, font égauxentr'eux ; Ce qu'il
falloit démontrer. Co

COROLLAIRE. ‘
11 fuit de cette Propofition que tout Triangle
Equiangle; c’eft A dire qui d {es trois angles égaur,
comme nous fuppofons ici le Triangle ABC), eft
aufli Equilateral. )
Car dece queles Angles B& C font dgaux, les
deux cOtez AB, AC, qui les foiitiennent , s'en-
fuivent égaux. Deméme, de cequeles Angles A
. &Bfont égaux, les deux Codtez AC, BC, qui
les folitiennent , s’enfuivent aufli égaux. D'ou il
fuitque les deux edtez AB, BC, qui font égaux
au troifiéme AC, {ont égaux entr'eux, par le
premier Axiome ; & partantque le Triangle ABC
eft Equilateral. .

P R O-




\

24 ELEMENS D’EUCLIDE.

PROPOSITION VIL
THEOREME IV

Sides extrémitez d'une Ligne droite, on
méne deux Lignes droites, qui [ ren-
contrent en#in Point: on ne pourra pas
des mémes extremitezy € de méme
parts mener deux autres Lignes dreites
égales aux deux premieresy chacune 4
lafienne, qui fe rencontrent en un au-
tre Point,

F.fuppofe que desextremirez de la Ligne droite

AB on méne les deux Lignes droites AC, BC,
qui {e rencontrent au Point C; & je disque

des = mé- B

mes extre-

mitez A, < F S

&B,l'on p DC -

ne {cauroit

mener de D

méme part,

i fcavoir

vers C , A B A A D

deux autres lignes droites dgales aux deux premie-
hY ) by :
res AC, BC, chacuncilafienne, (c'eftd dite, en

forte l?uc celle qui paredu Point A foitégale 4 AC,

& celle qui part du Point B foit égale aBC, ) qui
{e rencontrent en un autre Point qu'au Point C.
Car fi clles fe pouvoient rencontrer ailleurs

qu'au Point C, il faydroit que le Point de leur
_ren-

e —— o o+
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rencontre it ou fur l'un des Cotez AC, BC),
du Triangle ABC: ou dans ce Triangle: ouhors

\

ce Triangle. ,
Premierement, ce Point de rencontre ne peut
étre fur 'un des Cotez AC, BC, par exemple
en D; aurrement il senfuivroit que AD feroit
égale 4 AC, c'eft 4 direlaparticautout, ce qui
eft abfurde & impoffible.
~ Sccondemient, ce Point de rencontre ne peut
aufli érredans le Triangle ABC. Car fuppof¢ qu'il
pﬁr-étrc en D, menez a ce Point D les Lignes AD,
BD ; puis du Point D au Point C menezla Ligne
DC; enfinprolongez BC, BD, vers E, & vers
F. Cette conftruction fuppofée: puis que dans le
Triangle ACD les Cotez AC, AD, (}ont fuppo-
fezégaux, il s'enfuit, parla cinquiéme Propofi-
tion, quelesdeux Angles ACD, & ADC, font
aufli égaux. Orl'Angle ECDeft plusgrand que
I'Angle ACD, qui n'eftque fapartic; il cft donc
aufli plus grand que fon égal ADC, & 4 plus forte
raifon que !’ Angle FDC,qui n’eft encore que partic
de ADC. Mamntenant puis que les Cotez BC,
BD, du Triangle BCD, font fuppofez dgaux,
_ & qu'ils font prolongez vers E, & vers F: il s'en-
fuic, parlacinquiéme Propofition, que les An-
les ECD, FDC, qui font fous la Baze, font
¢gaux entr’eux. Mais nous avons déja f»muvé
que I'"Angle ECD ¢roit plus grand que I'Angle
FDC. Awfiil s'enfuivroit que deux Angles fe-
roierit égaux & infgaux, cequieft impofﬁ%lc. 1t
eft dontimpoflible que ce point de rencontre puifie
&tre dans le Triangle ABC.

Eufince point g,c rencontre ne peut ¢tre hors du
Triangle ABC. Car fuppof¢ qu'ilplicétreen D,
menez a ¢e point D lesLignes AD, BD ; puis du
Point D au Point C menez la ligne DC, Cetre
conftruction (hpFoféc : puis que les Corez AC
AD, du Triangle ACD, font fuppofez égaux - it

Tynze B §'usie
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s enfuit par la cinquiéme Propofition, que les An-
gles ACD , & ADC, fontaufli égaux. O: 1 Angle
BCD eft plus grand quel’Angle ACD, quin'elt
que fapartie; il eft donc auth plusgrand que fon
¢gal ADC,& 4 plus forte raifon que {a partie BDC.
Mainzenant, puis que dans le Triangle BDC les
CotezBC , BD, fourfuppofez ¢gaux: il s’enfuit
{par lacinquiéme Prnzyoﬁxion)que les AnglesBCD,
& BDC, qui font {ur la Baze, font ¢zaux en-
tr'cux. Mais nous venons de prouver que I'An-
gle BCD croit plus grand que I' Angle BDC. Done
il senfuivroit que ' Angle BCD, & I'Angle 5DC,
{eroient tout-enfemble dgaux & indgaux; ce qui
cft abfurde & impoflible. 1l eft donc impoffible
que ce Pointde rencontre puifle étre hors du Tiian-
le ABC. Mais nous avons aufh prouve qu'il ne
peut éere ni dans fe Triangle, ni fir fes Corez,
excepté au Point C ; il s'enfuit donc que le Point
de rencontre de ces deux Lignesne peat (tre ail-
leurs qu'au point C; Ce qu'il falloit démon-
trer.

PROPOSITION VIII
THEOREME V.

Sidenx Triangles ont dewx Cotez éganx a
deux Cotez.y chacunanfien, ¢ la Ba-
zeégale ala Baze: I Angle compris de
ces Cotez eganx fera auffi cgal alAn-
gle.

JE fuppofe que dans les deux Triargles ABC,

DEF, le Coté AB foit ¢gal au Coté DE, le
i Co-

. e -,



}
!
¢
|
)

A

G- WA . e e e

W VO S

LIVRE PREMIER. 12

Cotéd AC au COI D
D7F, & laBaze BC 4 i
la Baze EF ;3 cela
érane , je dis que
sAnglc A, compris

es deux Cotez ALY
AC, eftégal al’An.. B C E F
%ch » compris des deux Cotez DE, DF. Pour

“le prouver,

. Tranfportez pat penfée le Triangle ABC fur le
Triangie DEF, enfoite que vous fafficz tomber la
Baze BC fur laBaze EF, &lesextremitezB, &
C, furlesextremitezE, & F; ce quifepeur fai-
re, puilque BC, & .EF, fout fuppofdes égales.
Cela (tant, confiderez que des extremitez de la

- Ligne EF partent deux Lignes droites ED, FD,

qui {e rencontrent au Point D; & que des mémes
extremitez partent denx 2utres Lignes drotzes BA,
& CA, qui leur four égales, chacuneila fieune,
pat {uppofition , & qui fc rencontrent aufli en un
Point. Parrant, par la Propofition precedente ,
ces deux Lignes ne peuvent pas fe rencontrer en
un avtre Potnt qu'an Point D. D'ou il fuirque le
Point A tombera fur le Point D ; que la Ligne AB
tombera fur DE ; la Ligne AC tombera fur DF ; &
quainfi I’ Angle A conviendra avec 'Angle D ; &
pastant qu'il lui eft dgal; Ce qu'il falloic démontrer,

COROLLAIRE.

Puis que par la démonftration precedente il a été
prouv+ que le Triangle ABC convenoit avec “le
Trangle PEF: outre que nous avons conclu que
les Angles A, & D, ¢roient ¢gaux entr'eux,
nous pouvons encore conclure que les deux Angles
B, & C, font ¢gaux auxdeux AnglesE, & F,
chacun au fien ; & que tout le Triangle ABC eft
€gal d rout e Triangle DEF.
. B2 P R O-
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PROPOSITION IX.
PRQBLEI\/IE IV.

Couper en deux également un Anglc
reftiligne donne,

E fuppofeque I' Angle re@iligne BAC foit don-
né, & je propofedele couperen deux égale-
ment. Pour le faire, A

Prenez {ur les Cotez AB, AC,

deux parties égales AD, AE; .

menez du Point D auPointE la i

>

Ligne droite DE; décrivez fur g D-
Ia Ligne DE, par la premiere :
Propofitien, le Triangle Equi- F .
« lazeral DEF; menez du point ¢ 3

Aau Point F la Ligne droite AF;
Cela ézant je dis que cetre Ligne AF coupe I'An-
glc BAC endeux dgalement.  Pour le prouver,
Comparez le Triangle DAF avec le Triang'e
EAF. Le Cotéd AD cft éual au Cheé AE, par la con-
firuction ; le CO:€ AF leur eft commun; la Baze
DF eft égale a la Baze EF, puis que ces deux Lignes
font les Cotezd'un Triangle Equilateral, Partant,
parla Propofition precedente, I'Angle DAF cft -
cgal a Angle EAF; Et par confequent I'Angle
BAC it coupé en deux dgalement 5 Ce qu’il falloic
faire , & démontrer.

COROLLAIRE.

11 fisie de cetee Propofition, qu'on peut couper un
Angle recuiligne donndé en 4 8.16. 32. 64. & ainf
¢ Tuite en doub'ant rolijours: Car aprds 'avoir
divif€ en deux également, il 0’y a qu'd divi]f'cr

: cha-



. .

'~ LIVRE PREMIER. 2
chague moitié endeux parties égales, puis pren--
dre la mottid de la moitié, &ec. :

REMARQUE

‘ Pratique de cette Propofition.

Appliquez vorre Compas au
Point B ; & I'ayant ouvered dif-
cretion, marquez les Points E ,
. & D ; puisavec la méme ou autre
| ouverture , mettez yotre Compas
: au Point E, & décrivezversF,
H un arc de Cercle; & fans changer d’ouverture
t tranfportez votre Compas au Point D , & décrivez
unaurrearc qui coupe le premier au Point F y En-
fin menez par le Point B & le Point F une Li-
‘gne droire; & cette Ligne couperal’ Angle donnd
en deux également.

"PROPOSITION X.
| PROBLEME V.

LUy S U PP

Ceuper en deux également une Ligne dreste
donnée, ¢ terminée.

E {uppofe que I'on donne 1a Ligne droite AB,
quteft terminée:, & je propofe de la couper en
deux parties éoales.  Pour le faire, :

Décrivez furlaLigne AB le

Triangle Equilateral ACB,
par la 1. Prop. puis, par la Pro-
roﬁtion précedente, coupex
'Angle ACB en deux dgale-
meut par la Ligne droite CD;
cetee Ligne coupera la Ligne

. * By

C B

D SIS IPUSIRID LIPS PRI

e S e CO Y T U S
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AB au Point D; Cela drant, je dis qu'elle fera
coupce en deux parties €gales. Pour le prouver,
Comparcz le Triangle ACD, avec le Trian-
gle BCD. Le Coté AC eft ¢galau Coté BC , parce
que ce font les Cotez d’un Triangle Equilateral ; le
Coté CD cft commun aux deux Triangles. Voi-
13 donc les deux Corez AC, €D, égauxaux deux
Cotez BC, CD, chacun au fien. Deplus]'Angle
ACD, compris de ces deux Corez , eft égalal'An-
ﬁlc BCD, compris des deux autres, par la con-
ruction. Donc par la 4¢.Prop.laBaze AD eft
égaledlaBaze BD ; Et ainfi 12 Ligne donnée AB
eft coupée en deux dgalement ; Ce qu'il falloic fai-
1e, & démontrer.

COROLLAIRE.

1l fuit de cette Propofition » qu’on peut couped
une Ligne droite donnée en 4. 8.16. j2. 64. &
ainfi de fuite, en doublant tofjjours; caraprés
I'zvoir coupde en deux également, il ne fauc que
couper derechef chaque moitid en deux partics éga-
les, puis prendre la moitié deJa moitié,, &ec.

REMARQUE.

Pratique de cette Propofiion. Appliquez votre
Compasal'unedes extremitez
dela Lignedonnée; & le tenant

.ouvert plus que de la moitié
de cette Ligne, dderivez deux
Arcsde Cercle vers C, & vers
D. Tranfportez vOtre Compas
a l'autre extremitd, & avecla
méme ouverture decrivez deux
autres Arcs qui coupent les
deux premicrs aux Points C, & D. Puis du point
C aupoint D menez une Ligne droite; ccree Li-

gne
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gne coupera la Ligne AB en deux parties dgales
au Point E,

PROPOSITION X1
PROBLEME VI

Dun point donné dans une Ligne droite
eléver une Ligne perpendiculaire.

'E fuppole que la Ligne AB foirdonnde, &le
Point C.dans cctre Ligne; Etje propofe d'é-
lever du Point C une Ligne perpendiculairea

AB. Pour le faire,
Prenczfurla Li§nc AB, P
de part & d'autre du Point )
C, deux parties {gales CD,
CE. Décrivezfurla Ligre
DE (p;xr la 1';. Pn;'p.%lc
Triancle Equilateral DFE.
Menezdu IﬂoimCau Point AD € B
F la Ligne droite CF. Cela érant, je disque cetre
Ligne CF, qui part du Pointdonné C, cft per-
pendiculaire a1a Ligne donnée AB.Pout le prouver,
Comparez le Triangle DCF avec le Triangle
ECF. Le Coté CD eft {gal au C6té CE, par la con-
ftruction ; le Cow CF eft commun aux deux
Triangles. Voild donc deux Cotez CD, CF,
dganx a deux Cotez EC, CF, chacun aufien. De-
plus, la Baze DF eft égale a la Baze EF, parce
que ce fout les Chrtez d’un Triangle Equilateral.
Partant (parla . Prop.) I"Angle DCF, com-

ris des deux COtez du premier Triangle, eft égal
a I'Angle ECF, compris desdcux Cotez del'au-
tre Trangle; Er ainfi la Ligne CF, qui tombe
fur AB, & qui fait des Anglesde part & d'autre
- By €gaux
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égauxentr'eux, cft perpendiculaire. Nousavens
done d’un Point donné dans une Ligne droite,
élevé une Perpendiculaire; Ce qu'il falloit faire )
& démontrer.

REMARQUE.

Pratique de cette Propofition. Appliquez vOtre
Compasau Point C, & lcte- '
mant ouvert comme il vous
plaira, marquez de parr &
d'aurrede la Ligne donnée les
deux Points D & D. Ouvrez
aprés cela un peu davantage
vorre Compas, & le metant fucceflivement aux
Points D & D, décrivez avee cette ouverture deux
Arcs de Cercle qui s'entrecoupent au Point E
puis du Point C au Point E menez la Ligne droite
CE ; Eccere Ligne {era perpendiculaire a la Ligne
donnée.

Si le Point donné étoit 3 I'extremité de laLi-
gne, illa faudroit prolonger , & pratiquer enfui-
te ce qui vient d'éere dit. 1l y a encore uneautre
maniere d'élever une Perpendiculaire 3 I'extreimird
d’unc Lignedroite , qui fera enfeignée ci-aprés.

e
43
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PROPOSITION XIl.
PROBLEME VIL

D’un Point donné hors d'une Lignedraz'te
indetérminée, abaiffer (ur cetre Ligne,
une Ligne perpendiculaire.

E fippofe qu'on donne fa Ligne droite AB, qui
ceft indeterminée, & le Point C hors de cette’
Ligne ; & jepropofe d’'abaiffer du Point C une
Ligre perpendiculaire 4 AB. Pour le faire, .

Prenezau dela de la Ligne AB un Poinc tel qu'it
vous plaira,comme D;puis du
Centre C, & de l'intervalle
CD, décrivezun Cercle, Ce
Cercle coupera la Ligne AB
aux Poimts E ,l &G. Cou;)v?z
apréscela (par laro. Prop.)la -
ygrtic EG Cfl deux également & E 56D
au Point H. Menez du Point ’
C au Point Hla Ligne droite CH. Cela étant, je
dis que certe Ligne CH , qui tombe du Point don-
né % fur la Ligne AR, lui cft perpendiculaire.
Pourle prouver, .

- Menez les Lignes droites GE , CG, & comparez
Ie Triangle EHC avec Je Triangle GHC. Le Coté
EHeft égalau Coté GH, parcequelaLigne EGa
€té coupée en deax également; le Coté HC eft
communaux deux Triangles ; Voild donc lesdeux
Cotez EH, HC, ¢gaux aux deux GH, HC. De
plus, laBaze CEeft ¢gale d la Baze €G , parce que
ce font les rayons d’'un méme Cercle. Partant ( par
la 8. Prop.) ’Angle CHE . compris des deux pre-
miers Ctez, eft cgal a 'Angle CHG ,compris des

' By deux

’
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deux autres. D'od il fuit que laLigne CH, qui
tombe {ur AB, & qui fait des Angles depart &
d'aurre égaux entr’eux , eft perpendiculaire i AB.
Ainfi nous avons d un Point donné hors d'une
Ligne droite indeterminde, abaiflé fur cette Li-
gne une Ligne perpendiculaire ; Ce qu'il falloit
faire, & démontrer. .

) - REMARQUE

-Pratique de cette Propofition. Appliquez vbtre
Compas au Point donné C, &
décrivez un Cerclede ccl inrer-
valle qu'il coupe la Ligne AB
aux deux Points D, & E ; puis
ouvraat tant foit peu le Com-
pas, & l'appliquant fucceflive-
ment aux deax PointsD, & E:
décrivezd'une part oud’aurre de
la Ligne ‘AB deux arcs quis’en-
trecoupent au Point F. Enfin
parle Point F, & par le Point C, menez une Li~
gne droize qui 1encontre la Ligne AB; & cetre
Ligue fera perpendiculaire 4 la Ligne donnée.

&
B

P R O-
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PROPOSITION XIII
TH.EOREME V1

Quand une Ligne droste tombe fur une an-
tre .Ligm’ droite, ou elle fait deux An-

* gles droits, ou denx Angles igaux &
deux droits.

E fuppofe que la Ligne droi-
te AB tombe fur laLigne
droitc CD. Cela étant, je

dis que les deux Angles ABC
ABD, fontdrdits, ouégaux
a deuxdroits. ,
" Car, . oulaLigne droite AB
eft perpendiculaire 3 CD, ou -
elle ne I'eft pas. Siclleeft perpendiculaire - en ce
cas, il eft dvident ‘que les denx Angles ABC, &
ABD, font deux Angles droits. Si AB n’eft pas
};erpcndiculairc ACD, dlever {parla1:® Prop.)
“Ligne BE ,qui Iui foit perpendiculaire. Cela
éant, les Angles EBC, EBD, fom deux An+
gles droits. Mais les deux Angles ABC, ABD,
pris enfemble, font égauxaux deux Angles EBC,
EBD, aveclefquelsils conviennent ; doncils font
¢égaux & deux droits ; Ce qu'il falloirdémontrer. -

I. CoroLLAIRE

11 fuit de cette Propofition, que filaquantite de
I'un des deux Angles que fait une Ligne droiteen
tombant fur unc autre, eft connu€, on connoi-
trp facilement Ja quantité del'autre. Cariln’y au-
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ra qu'a 6ter [aquantité connug de la valeur de deux
Angles droits, & le refte fera la quantité de I'au-
tre. Comme par exemple, fi I'Angle ABC éroir

‘connu de 110 dc;{rez: en Otant cette quantité de

180 degrez, lerefte 70 degrez feroit la quantité
del'Angle ABD. .

II. COROLLAIRE.

1l fuit encore de cette Propofition, que fi deux
Lignes droites s’entrecoupent , les quatre Angles
w'elles feront vaudront quatre Anglesdroits. Car
jcux de ces Angles pris enfemble, & icoedl'un
de l'autre , valent deux droits par cette Propofi-
tion ; & les deux reftans valent aufli deux droits,
par la mémg raifon.

III. COROLLAIRE.

U fuit derechef, quefid'unPoint pris dans un
Plan, on tiroit tant de Lignes droites que l'on
voudra fur le Plan: tous les Argles que feroient
toures ces Lignes, pris enfcmlﬁc, vaudrofent

uatre Angles %xoits ; érantcertain qu'ils convien-
groient tous avec les quatre Angles que feroient

deux Lignes droites quis’entrecouperoient en ce

méme Point.
s,('i)p:

"PRO-
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- droite AB, & qu'clles fonrde

- égaux a deux droits. Cela érant, c
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PROPOSITION XIV.
THEOREME VIL

Si aun Point de quelque Ligne droite (¢ ren-
. contrent dewx autres Lignes drostes  fas-
Jant avec elle de part & dautre deni
Angles cgaux 4 deux dreits: ces denx
Lignes (¢ rencontreront dsreétement.

E fuppofe que les deux Lignes . A
droites CB, DB, ferencon- :
trentau Point Bde la Ligne

part & d’autre de cette Ligne les
ddux Angles ABC, & ABD, 5
je dis qpe ccs deux Lignes (e rencontrént diree-
ment ; c'eft & dire, qu'elles ne fonr enlemble

_qu’unc feule Ligne droite.

Car fi CB ne concouroit pasdirectement avec
DB, ils’enfuivroit que CB étant prolongde vers
D, pafleroitau deflus ouaudeffous de DB. Sup-
pofons, fi vous voulez, qu'elle pafle au deflus,
vers E. Cela érant, la Ligne CBE érantdroite,
& la Ligne AB tombant §cﬂhs: il s’enfuivroir,
par la precedente Propofition, que les deux An-

les ABC, & ABE , vaudroient deux Angles droits,
ais, par la fuppofition , lesdeux Angles ABC,
& ABD, valent auflideux droits ; doncles Angles
ABC, & ABE, feroient égaux aux deux Augles
ABC, & ABD, c’eftadirelapartie au tour; ce
qui ¢ft impoffible. 11 eft donc impoffible que la
T Bz - Ligne
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Ligne CB érant prolon(gc’c » pafle andeffusde DB, -

On prouveraqu'il s'enfuivroir la méme abturditd,
i on prérendoit que CB ¢tant prolongde , diit paf-
fer au deffous de DB. Er partantles Lignes CB,
DB, fc rencontrent dire&ement , ou ne font

qu'une Ligne droite ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XV.
. THEOREME VIIL

S5 deux Lignesdreites s'entrecoupent 5 les
Angles appofez an [fommet feram‘ egcmx
entrienx,

E (uppofc que les deux Li A C
dto‘;tcs AB, CD, s'cx;gt"trc}cf :

- coupent au Pomt E, autour
) dut}ucl clles font quatre Angles.

Cela érant, jedis que les Angles
AEC , DEB, qui font oppofez au
fommet , ont égaux entr’cux. } '

Car puisquelaLigne AE tom- ' n
befurCD, ils'enfuit, (par la 130, Prop.) que
fes Angles AEC, AED, {l:mt dgaux § denx droirs.
De meme, DE tombant fur AB, lesdeux An-
gles AED, DEB, font dganx 4 deux droits. Par-
tantles deux Angles AEC, AED, font égaux aux
deux Angles AED, DEB. Oftant donc I'Angle
AED qui leur eft commun, les Angles reftans
AEC , DEB, qui font oppofez au fommet, s’enfit-
vent ¢gaux.  On prouvera par un femb'able rai-
fonnement que les Angles AED, & CEB, qui
fom auffi oppolez au fommet,{ont égaux entr’eny.
Dong fi deux Lignes s'entrecoupent , Ies Anghis
.- N (lu'c -

- el
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. qu'clles font oppofezau fommet; font dgaux cn-
" wr'eux; Cequ'ilfalloic démontrer. .

REMARGQUE.

Nous pouvons ici €ablir une Propofition, qui
peut en quelque fagon paifer pour Ia Converfe de la
precedente, 4 fcavoir ; que fi deux Lignes droi-
. tes, venant de pare & d'autre d'uncanrre Ligne
droite, fe rencontrent 2 un méme Point de cetre
Ligne, & fori avec elle les Angles oppofez au
fommet égaux :.ces deux Lignes{e rencontrent di-
re&tement. Parexemple, -

Pofons que les deux Lignes droites CE, DE,
viennent de part & d’autre dela Ligne droite AB
fe rencontrer au Point E , en forte qu'elles faffent
les Angles AEC, DEB, oppofez au fommet,
¢gaux entr'cux. Cela érant, je dis que ces deux
Lignes concourent diretement.

.- Car puifqueles Angles AEC, DEB, font {up=
pofez égaux : en leur ajolitant I'Angle commun
AED, il s’enfuivra que les deux Angles AEC,
AED, prisenfemble, feront égauxauxdeux au-
tres BED, AED, auffi pris enfemble. Or pais
que la Ligne DE tombe fur la Ligne droite AB,
Iesdeux AnglesBED , AED, valentdeux droits,
- {parlass®. Prop.) Partamles deux Angles AEC,
AED, valent aufli deux droirs. Et par confequent

ar la Propofition precedente , les deux Lignes CE
%E » concousent dire@ement.

PRO-
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PROPOSITION XV1I
THEOREME IX.

Sile Coté d'un Triangle eff prolongé, P.An-
gle exterienr fera plus grand que chacun
des deux oppofez. interieurs,

E fuppofe qu'au Triangle r,
ABEIPIc Cot¢ BC foir p§o- N r
longé vers D. Cela €tant,

je dis premierement que’An-

gle extericur ACD eft plus

grand que I'Angle intericur '
CAB, qui lui ¢t oppofé al- B €\ D
ternativement. Pour le prou- G

YE€r »

Conpez la Ligne AC en deux parties égalesau
Point E. MenezparlePoint B & par lePoint E la
Ligne droite indeterminde BF. Retranchez de certe
Ligne la partic EF, ¢galea EB; & duPoint Cau
Point F menez la Ligne droite CF. Cela pofé :

Comparez le Triangle CEF avec le Triangle
AEB. Le Cot¢ EC dupremier Triangle, eft¢| al
au Coté EA du fecond , puis quela Ligne AC a éeé
coupée en deux dgalement. Le Coté EFaéeé fait
égalan COté EB. Voild donc les deux Cotez CE .
EF, dgaux aux deux Corez AE, EB, chacunaun
fien. De plus, I'Angle CEF, compris des deux
CéwezCE, EF, cft 3gal?ll’Anglc AEB, compris

. des deux antres Cotez 5 parce que ces deux Angles
font oppofezaun fommet. Partant ( parla 4.Prop.)
la Baze fera égale 4 la Baze, & les autres Angles
égaux aux autrgs Angles, chacunaufien; c'eg i

e
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dire que I'Angle ECF, ou ACF, feraégal al'An-
gle EAB, ou CAB. Orl’Angle ACD eft plus
grand que l’Anlgle ACF, quin‘elt quefa partic; il
eftdonc anfli plus grand que I Angle CAB; Ce qu'il
falloit démontrer.

. Jedisenfecond liecu, que le méme Angle exte-
' rieur ACD eft plus grand que l'autre Angle inte-
! rieur ABC, quiluielt ﬁm&cmcut oppof<. Pourle
prouver,

Continuez la Ligne AC vers G. L’Angle BCG
eft extericur , & fon oppof¢ alternativement cft
ABC. Donc par ce qui vientd'éeredicdans la pre-
miere partic de cette Propofition , 1'Angle BCG cft
L . plusgrand que I'Angle ABC. Or par la Propolition
‘ precedente , I"Angle ACD eft égal al’Angle BCG,
L qui lui eftoppof€ au fommet, Parrant I’ Angle ACD
eft auffi plus grand que I'Angle ABC ; Ce qu'il fal-

loit démontrer. ' : ‘

. COROLLAIRE.

11 foit de cette Propofition, que d'un méme
Point commé A ,. pris ou 1'on voudra hors d'une
‘ Lignedroite, parexemple CD, onne peut mener

- verscette Ligne-la plusde deux Lignes droites éga-
Ies.entr’elles.” Car fion préren- A
" doit qu’on en piit mener trois ,
comme AC,AB,AD :dece que
. lesdeux Lignes AB, AD;, fe-
roient égafes , il s’cn{uivroit
arla 5 . Prop. ) quel’Angle —
E\%D feroit éggl-i?Ang!c lg) ¢B _
Mais puis que les Lignes AC, & AD, feroient
N auffi égales , il s’enfuivroit auffi que’Angle ACD
feroit égal au méme Angle D. Partant les deux An- .
§les ACD, ABD, quilcroient éoaux i I'Angle D,
eroient égaux entr'eux ; ceft adire qu'un Angle
extericur {eroit égal a fon oppol€ interieur, e qui
. - ¢

.

-
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eftimpoflible , par la Propofition precedente. Il eft

donc impoflible que d'un Point pris hors d'une li-

ﬁnc droite , on puifle mener fur certe Ligne-1a plus
¢ deux Lignes droites égales entr'eles.

PROPOSITION XV1II
. THEOREME X.

En rout Triangle, deux Angles tels que
Lon voudra o pris enfemble y valent
moins que denx Angles droits.

£ fuproﬁ: le Triangle ABC, & je dis que deux
Angles de ce Triangle tels que I'on voudia,
comme ABC, & ACB, prisenfemble, valent
moins que deux Anglcs droits. Pour le prouver,
Prolongez la Ligne BC A
(:aux extremitez de ?aquellc
fort ces deux Angles, ) vers
tel coté qu'il vous plaira,
comme vers D. L’Angle
ACD eft extericur, &1'An-
gle ABC eft fon oppof€ inte- B ¢ D
rieur. Donc, parla Propofition precedente , I'An.
gle ABC cft plus petit quel'Angle ACD. Etpar-
tant les deux Angles ABC, & ACB, pris enfem-
ble, feront moindres que lesdewx Angles ACD,
& ACB, pris aufli enfemble. Or (parJa 13°.

Prop. ) les deux Angles ACD, & ACB, valent’

deux droits. Donc les deux autres ABC, & ACB,
valent moins que deux droits. On prouvera de mé-

me que ACB, & BAC; ou bien ABC, & BAC; .

valent moins que deux droits. Et partant deax An-
gles d’un Triangle pris comme 'onvoudra, valent
(94

 cap————
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enfemble moins quedeux droits 5 Ce quiil fallox
démontrer,

I. COROLLAIRE.

11 fuit de cetee Propofition, que d’'un méme
Pointcomme A, onne peut A
faire tomber fur unc Ligne
-droite, rpatcxcmplc fur CD, °
qu'une feale Perpendiculaire.

Car s'il en pouvoit tomber

deux, comme par exemple :

AD, AB, il senfuivroic € B D
‘que chacun.des deux Angles ABD, & ADB, fe-
roientdroits, & qu'ainfi deux Anglesd’un Trian-
gle ne feroient as moindres que cﬁ:uxdroits; Ce
qui eft contre la Propofition precedente.

1. COROLZYLAIRE.

1l fuit encore , que fi un Angle d’un Triangleeft
droir, ouobtus, chacun des deux autres fera aigu.
Car chacun de ceux-ci érant pris avec celui qui ¢ft
ddja droit,ou obtus;il s’en doit faire un Tout moiise
dre que deux Angles droits. Partant, fi I'on en

" Ote celui qui eft droit, ou obtus, lereftant fera

moindre quundroit , ¢’efta dircaigu.
IIL. COROLLAIRE
11 f{uit entroifiéme lien, que fi une Ligne droi-
te, comme ‘AB, tombant {fur une autre Lighe
droite, comme CD, fair d’u- A
ncpartun Angle obtus, com-
me ABC, 8&del'autre partun
Angleaiga, comme ABD ; en
Il:rgnam: quelque Point dans la
igne AB, par exemple A,
d’oul'on fafle romber une Per-
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pendiculaire {ur CD, cette Perpendiculaire rombera
dela part de ' Angleaigu,comme vous voyez ici que
tombe la Ligne AD. Car fi'on prétendoit que cet-
re Derpendiculaire piit tomber de la part de I’ Angle
obtus, comme rombe AC: I'Angle ACB s'enfui-
vroirdroit. Erd’ailleurs I’ Angle ABC érant fuppoié
obtus, il s'enfuivroit quedeux Anglesd'un meme
Trianglc ne feroient pas moindres quedeux droits 3
ce qui eft contre la precedente Propofition.

IV. COROLLAIRE.

1l eft enfin évident que les trois Angles d'un
Triangle Equilateral , ou les deux Angles égaux
d'un Triangle Hofcele , fone aigus. Car ces
Angles érant égaux, {i I'un d'eux croitdroit ou
obrtus, les autres le fersient aufli. Erainfi deux
Angles d'un Tritngle pe feroient pas moindres que
deux droits 3 ce qui eft impofiible, comme il yient
d’¢rre démontre.

PROPOSITION XVIIL
THEOREME X1

En tout Triangle, le plus grand Cose [on-
tient le plus grand Angle.

“YE fuppofe que daus le Trian-

gle ABC le Coté AC foir

plus grand que le Coré AB.
Cela drant, je dis quel'Angle
ABC eftplus grand que I' Angle D
C. Pourle prouver,

Retranchez de AC la partie
AD,égaled AB, & menezlaLi- B c
gne
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gne droite BD. Le Coté CD, du Triangle BCD, et
prolongévers A ; donc ( parla 16.Prop.)l'Angle
extericur ADB eft plus grand que fon oppof¢ inte-
rieur C. Dailleurs, puisque ADcft égalea AB,
les Angles ABD, ADB, font égaux , par la .
Prop. Orl Angle ABC eft plus grand que I'An-
gle ABD, quineft que (apartie; 1l feradoncaufli
plusgrand que I’Angle ADB, &4 plus foree rai-
fon quel’Angle C, "qui a été prouvé moindre que
ADB ; Cequ’ilfallotr démontrer. -

PROPOSITION XIX.
THEOREME XIL

Entout Triangle, le plus grand Angle eft
[ostenn par le plus grand Ciié.

E fuppofe que dans le Triangle ABCI'Angle C
foit plus grand que I'Angle B. Celadtamt, je
dis que le C6té AB, qui foltient le plus grand

A:tgtlc » eft plus grand que AC , qui {ofitient le plus
1t.

Car fi AB n’¢roie pasplusgrand @

que AC, ils’enfuivroit qu'il lui fe- -
roit égal, ou moindre; il lui i _\_ .-
éroitégal , les AnglesB, & C, fe-

roicnt égaux, (par la .Prop.) ce B

ui ¢ft contre {a fuppofition. §'il roit plus petit,
le Coté AC feroitplus grand,, & ( parla Propofi-
tion precedente ) .T’Angch feroit plus grand que
I'Angle C; cequi eft encore contrela fuppofition.
Ect partant le Coté AB ne pouvant étre ni égal,
ni plus petit que AC, il s’enfuir qu'il eft plus
grand 3 Cz qu'il falloitdémontser,

CoRroL-
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COROLLAIR E.

1l fuit de cette Propofition, que fid'un Point
horsd‘une Ligne droite, on fait tomber fur certe
Lignetantde Lignes droi-
tes que l'on voudra;com- A
meAB, AC, AD, AE,

I'une defquelles , feavoir
AB, foit perpendiculaire :
certe Perpendiculaire fera
la plus petite de toutes ;

car elle (oltiendra nece(~ EDCD
fairement un Angleaigu, commefontC, D, E;

au lieu que les autresfoutiendront un Angle droit,
comme eft B.

PROPOSITION XX
THEOREME XIIL

Entour Triangle, deux Cotez tels que lon
voudra ,pris enfemsble y (ont plus grands
que le trotfieme,

Efuppofele Trian- o
gle ABC , & jedis A »
*" que deux de fes
Cdtez, tels que 'on .
voudra, comme AB, c B

AC, pris enfemble,

font plus grands que le troifiéme BC. Pour le prou-
ver, .

Prolongez le Cotd AB vers D puisayant fait
ADégala AC, merez laLigne droite DC. Ce-
la polé: AuTrangle ADC les Cotez AC, ‘%D >
) ont

[ W P S ot
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font dgaux, parla conftru@ion. Donc (par la
s*. Prop.) I'Angle ACD eft égald'Angle D. O
» I’ Angle BCD eft ptus grand que ACD , qui n’cft

" que fa partie ; donc il eft aufli plus grand que I'An-
gleD, fon égal.

Maintenant, puifque dansle Triangle BDC I’ An-
; gle BCD eft plus grand quel’Angle D: il s’enfuit
par Ja Propofition precedente , que le €6té BD it
plus grand que le Coté BC. Or les deux Cotez BA,
AC, du Triangle ABC, fontdgauxd BD, parla
conftruction. Donclesdeux Cotez BA, AC, pris
esfemble, font plus grands que BC ; Ce qu'il fal-

loit démontrer.

PROPOSITION XX
THEOREME X1V

Si des extremitez, dun Coté de guclgue
Triangle, on méne denx Lignes droites
gus [e rencontrent an dedans d'icelni

ces deux Lignes [evont plus petites que .
les deux autres Cotez, de ce Triangles
- mais clles feront un plus grand Angle.

PR

E fuppofe le Triangle ABC ; & ayant pris un de
fes Corez 4 difcrerion, comme BC, je méne
lesdeux Lignes droites BD, CD, qui fe ren-

cortrent endedansan Poine D. Cela dtant, jedis,
1°. que cesdeux Lignes BD, CD, font plus peti-
tes quc les deux Corez BA, AC. Pour le prou-
ver’,

Prolongez BDjulquesen E. Celapo(é: Dansle

Triangle BAE les deux Cowez BA, AE, font plus
: grands

e ————— —

-~ »
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grands que le troifiéme BE,
par la Propofition precedente ;
donc en leur ajolitant EC
commun, ils'enfuitque BA,
AE, EC, (ceft a dire
BA, AC,) font plus grands
que BE, EC. De méme au
Triaugle CED les deux Cotez
CE, ED, font plus grands que letroifiéme CD 5
donc en leur ajolitant DB, commun, il s’enfuit
que CE, ED, DB, (ceftiddire BE,EC, ) font -
plus grands que BD , CD. Mais il ad¢jaéeé prou-
vé que BA, AC, -font(plus grandsque BE, EC.
Donc 4 plus forte raifon BA, AC, font plus
grands que BD, CD; Cequ'il falloit démontrer.
Je disen fecond licu , que I'Angle BDC eft plus
grand queI'Angle BAC. Pour Je prouver,
Le Coté ED, du Triangle CED, cft prolon-
¢ vers B, & I'Angle BDC eftextericur; done
par la 16.Prop. il feraplus grand que fon oppofd
interieur DEC, ou BLC. De méme, le Coté
AE, du Triangle BAE, cft prolongé vers C;
partant I'Angle extericur BEC eft plus grand que
fon oppof¢ mrerieur BAE, ou BAC. Mais il a
déja été propvé que I'Angle BDC eft plusgrand
quel’Angle BEC.” Donca plus forte raifon 1’ An-
‘e BDC cft plus grand que I'Angle BAC; Ce
qu'il falloit démontrer. _

D ANEASEASY
i (.“)'ﬁg;
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PROPOSITION XXII,
PROBLEME VIIL

Décrire un Triangle qus ast les trois Cotez,
éganx atrois Lignes drostes données 5 qus
Joient telles que denx demsrelles, pri-

| Jes .”iﬁmble’ Joient plus grandes que la
troificme. '

E fuppofe qu'on donne les trois Lignes droites
A, B, C, deux defquelles, telles que 1'on
voudra, comme A, & C, prifes enfemble,

-fone plus grandes que latroifiéme B. Cela ¢rant,

jc propofe de décrire un Triangle quiait les trois
A 3 . -

Cotez égaux 4 ces trois Lignes donndes, chacuni

lafienne. Pour le faire

Menez A
la Ligne Srpme—

Tt

droite m-
C ey

determinde
DE. Pre-
nez fur cet-
teLignela
partie DF,
dgale a2

ces  trois

droites donndes , par exemple 3 A. Prenez en<
fuite la partic FG ¢galea l'une des deux reftantes,
r:r exemple i B. Prenez enfinlapartic GH dgale 2
troifiéme C. Décrivez un Cercledu centre F»
Tome I, C - &de
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& de I'intervalle FD. Décrivez un autre Cercle du
centre G, & del'intervalle GH. Ce fecond Cercle
coupera le premier aux deux PointsK , & L. Pre-
nez I'un decesdeux Poinrs, par exemple K, du-
quel mencz deux Lifncs droites aux Points F, &
G. Ccla érant, je dis que le Triangle FGK ales
trois Cotez ¢gaux aux trois Lignes droites données
A, B, C. Pourlcprouver,

1°. LesLignes FK, FD, font égales, érantles
Rayons d'un méme Cercle. Mais FDa ded faite
égale alaLigne A; donc FK lui eft auffi égale,

2°. Le COtéFG, parla conftruction;, eft égal
ilaLigne B.

3° Les Lignes GK, GH, font aufli dgales,
dtant les Rayons d'un méme Cercle. Mais GH a
été faite égale ilaLigne C ; donclaLigne GK eft
aufli égale i la Ligne C. Et partan: le Triangle
FGK ales trois Corez égaux aux trois Lignes droi-
tesdonndes A, B, C; Cequ'il falloit faire & dé-
montrer.

REMARGQUE

Pratique de cette Propofition. Suppofons qu’on
donneles troisLignes A, B, C;
deux defquelles prifes comme I'on g"_——", .
voulra fout plus grandes que la 7 .y
troifime. ~F.
Prenezavee le Compas la gran- 7%
deur de la Ligne A, & latran(-
portez en DE. Prenez en fuitela
grandeurdelaLigne B, & appli- p E
quant Je Compasau Toint D , dé-
crivez un Arc de Cercle vers F. Prencz auffila gran-
deur de Ja Ligae C, & tranfportant le Compasau
PointE, ddciivez encore un Arc de Cercle qui
coupe le premier au Point F. Enfin tirezles Lignes
FD, FE; &le Triangle DEF ausafcs trois Cotez
égaurx aux trois Ligacs donnces. P R O-
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PROPOSITION XXIII.
 PROBLEME IX.

Une Ligne droite étant donnéey © un

" Pointenicelle, tiver de ce Point une Li-
gnes qus faffe avec la Ligne donnée nn
Angle égal aun Angle rectiligne donne.

E fuppofe que la Ligne donnéde foit AB ; quele
Pol;gfgomtllé en iccll% foit A; 1
*" & quel’ Angle donné foit C. F
Et je propofc de tirer du Point
A une Ligne droite qui fafle
avec AB un Angledgalal’An- A G b
le C. Pour le faire,

Prencz fur les Lignes CD, D
CE, tels Points qu'il vous plai-
ra, comme D, & E, & me-
nez la Ligne droite DE. Puis C E
ayantpris AG, égalea CE, achevez par la Propo-
fition precedente de décrire le Triangle AGF, qui
ait les trois Cotez égaux aux trois Cdrez du Trian-
gle CDE; fcavoir lesdeux Cotez AG , AF, égaux
auxdeux CotezCE, CD; & la Baze FG égale &
}a Baze DE. D'out il fuit, (par la 8. Prop.) que
I'Angle Acft égalal’Angle C ;5 Ce qu'il fa.lfoit fai-
ge. :

REMARQUE.

Pratique de certe Propofition. Suppofons que
T'on donne le Point A dans la Ligne droite AD,
avec I’Angle D. Appliquez le pied du Compas au
: C: Point

. .
NPT gt

~
~
e
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Point D, & de tel intervalle
qu'il vous plaira d4crivez I'Arc G__F

FG. Puis tranfportantle Com- <E
pasainfiouvertau Point A, d¢- D c~
crivez!'Arc HI. Cela fait, pre- F

nezavecle Compas la diftance 1

FG, &latranlportezde H en ’
1. Tirez enfin par le Point A &- & HB
parle Poinr 1, la Ligne droite

Al; &alors!'Angle A fera égalal’Angle D.

PROPOSITION XXIV,
THEOREME XV

Sideux Triangles ont deux Citez éganx 4
deux Cotez, chacun au fien, & que
Vun dicenx ait I Angle compris de ces
Cotez. égaux plus grandquelautre; la
Baze fera anffi plus grande que la Baze.

DEF, le Coté AB foit égal au COté DE ; le

Coté AG au Coté DF; mais que I'Angle A
foit plus grand que I'Angle EDF. Cela éant, je
dis que la Baze BC {cra plus grande que la Baze EF.
Pour le prouver ,

Tirez ( par
la Propofition
precedente ) I
Li ne DG,qui

¢ avec DE
l'Anglc EDG
ég:la I'Angle

JE fuppofe que dans les deur Triangles ABC,
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A. Cette Ligne DG tombera hors le Trianele
. DEF, puisquel'Angle EDF cft {uppofé plus petit
quel’Angle A, Faites enfuite DG ¢gale 2 DF; ou
3 AC fon dgale, & mencz la Ligne droite EG.
Cette Ligne paflera neceflairement ou au deflus du
Point ¥, ou par le Point F, an au deflous. Pen-
fons qu'elle paffe au deflus, comme ici; & tirons
la Ligne FG. Maintenant en comparant les Trian-

. gles DEG, & ABC, lesdeux Cétez ED, DG,
4 font dgaux aux deux Co:zBA, AC, chacunau
f fien ; & I'Angle EDG égal i I'Angle A, par la con-

frruction.Partant la Baze EG eft égale 4 la Baze BC,
par la 4. Prop. ‘Deplus, au Triangle DFG lesdeux
Cotez DF, DG, fout égaux, parla conftruétion.
Denc (par la ¢.Prop. ) les Angles DFG, DGF,
fur la Baze, s’enfuivent égaux. Orl'Angle EFGeft
plus grand que I Angle DFG, qui n’eft que fa par-
. tie 5 il eft donc aufli plus grand que I'Angle DGF,
* & a plus forte raifon quel’Angle EGF, quin’eft
que partie de DGF. Cela dtant : puis qu'au Trian-
le EFG , I'Angle EFGeft plus grand que I'Angle
EGF » ilsenfurt {par la 19, Prop.) que le Coté
EG, qui foiitient le plus grand Angje , eft plus
grand que le Coté EF, qui foiitient le plus petit,
Mais BC eft égaled EG, comme il a été prouvé.
Partant BC eff plus grande que EF.
Penfons mainte-

nant que la Ligne A

EG pafle par le - : ﬁ :
Point ¥, comme

dans cette Figure ; v
auquclcason;gnon-- B CE F G
_ftrera, comme ci-deffus, que EG eft égale BC.
Or EG eft plus grande que EF , qui n’eft que {2 paz-
tie ; donc BC fera auffi plus grande que 2 Ligne EF,
Penfous en troifiéme Lieu que la Ligne EG pafle
i au deflousdu Point F, comme ici; auquel cas la
Ligne EG fera tofijours prouvée dgale 4 BC. (I)r
) C 3. €3

-
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les Lignes

DF, FE, qui A D
font mendes . .

dans leTrian-

gleDEG,font

plus petites £ c £ &

que les deux
DG, GE, par la21.Prop. Donc fi de ces deux
Touts inégaux on Ote les parties DF, DG, qui
font ¢gales, par laconfiruction : le refte EF s'en-

fuivramoindre quele refte EG ; & partant moin-" .

dre que fon égale BC. Ainfi de quelque fagon que

rombe la Ligne EG, cette Ligne, ou fon égale
BC, fera tobjours plus grande que EF; Cequ'il
falloit démontrer. _

PROPOSITION XXV.
THEOREME XVI

Si deux Triangles ont deux Cotez, égauxd
denx Cotez.y chacun asufien, ¢ la Ba-
ze plus grande que la Baze: ils auront
auffi U Angle compris de ces Cotez éganx
plusgrand quel’ Angle.

JE fu!pofc quedans

les deux Triangles A .

D .
ABC , DEF, le .
Coré AB foitdgal au
Coté DE , le Coté
AC au Coté DF, & .
C E B

que la Baze BC foit D
lus grande quela Bazé EF. Cela éuant, jedisque
f‘Anglc Acft plus grand que I'Angle D,
Car

[UDIPISUIN SUNTNISSIQUUT I
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"Car fi cela n'éeoit, il lui feroit égal, ou plus
petic. Mais il ne peut lui étre ¢gal ; parce qu'il s'en-
fuivroit que la Baze BC {eroit ¢gale d la Baze EF,
par la 4. Prop#ce qui eft contre la fuppofition. 11
ne peut non plus étre plus petit ; carils’en(uivroit
que la Baze EF feroit plus grande que la Baze BC,
par la Propofition precedente 5 ce qui eftaufli con-
l trela fuppofition. Doncl’Angle A-eft plus grand

quel’Angle D; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXVI.
 THEOREME XVIL

(YA SN

Sideux Triangles ont deux Angles éganx 4
deix Angles chacun au fien, & un
Coté egal a un Coté, fcavoir, ou celus
aux extremitez duguel font les Angles
éganxy oncelus qui foutient Pun de ces
Angles: ils auront anffi les deux autres
Cotez éganux o chacun au fieny & Pan-
tre Angleégal alantve Angle, ¢~ tout
le Triangle feraégal atout le Triangle.

E fuppofe que dans
les deux Triangles A
4

D
ABC ’ DEF 3 l‘An‘
gle Bloirdgal a 'Angle G
» 'Angle ACBal'An- :
%Ie 1;‘, & que le COté
C foit égal au Coté .
EF,aux cf,:rcmitcz deft B HC F

C quels

. VURINIPUUPSUUIIUSERENPUNSSREY DS S B S
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qucls font les Angles égaux. Cela étant, je dis
que le Cot¢ AB eft égal au Coré DE; le Coré
AC au Coté DF; que I'Angle BAC eft égal 3
l'Auglc D; &enfin ?uc toutle Trgngle ABC eft
égal a rout le Triangle DEF.

Car fi ABn'¢roie pas €gald DE, il s’enfuivroit
que I'un de cesdcux Corez feroir plus grand que
Vautre ; penfons, fivous voulez, queccloit AB.
Ence cas rerranchez de ABlapartie BG égale ED ;
puis tirez la Ligne CG. Maintenant comparantle
Triangle GBC au Triangle DEF : le Coré GB fera
£gal au Coté ED par la conftruction;le Coté BC eft
égal au Coté EF, & I'Angle B égalal’AnglcE,
par fuppofition. Donc (par la 4.Prop.} laBaze
feraégaled la Baze, & I'Angle GCB ¢gala I'Angle
F. Marsl'Angle ACD eft fuppofd dgalal' Angle F;
ainfi 1l s'enfuvroit quel’Angle GCB, & I'Angle
‘ACB, feroient ¢gaux en- )
tr'eux, c'eft  dire la par-

A D
tic au tout; ce quicftim- \\ A
potiible. U eftdoncim- G/ \\ :
poflible que le Coté AB AN
fo{t plus grand que le \
Cot¢ DE.On prouverade o £ P

méme que DE nefcauroit B HC
crre plus grand que AB. Donc ces deux Cotez AB,
DE, font égaux. Enfuite dequoi, puisque, par
la fuppofition , le Cotd BC cft (gal A EF, & I'An-
gle B égalal'Angle E: il s'enfuir { parla 4. Prop. )
que la baze AC cftégale d la Baze DF ; quel’Angle
BAC cft égal 4 I'Angle D; & enfin que tout le
Triangle ABC eft égal a rout le Triangle DEF ; Ce

quil fallcicdémontrer. ‘

Suppofons mainienant que le Coté AB, qui {ofi-
tient I'Angle ACB, & le Coté DE, qui foltieut
I'Angle F, fontdgaux entr'eux. Celaétant, je dis
que Te Coé BC it ¢gal A EF 5 leCoré AC égal &
DF; quel’Angle BAC eftégal al'Angle D5 & cfxiw-
n
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fin que tout le Triangle ABC eft ¢gal i tout le
‘Eriangle DEF. .

- Car fi BC n'¢toft pas égald EF, il s’enfuivroit
que I'un de ces deux Cotez feroir plus grand que
T'autre. Penfons que ce foir BC; auquel cas re-
tranchez de BC la partie BH égaled EF, &trezla
Ligne AH. Maintenant, comparant le Triangle
ABH au Triangle DEF : le Coté BH fera dgalau
COtéEF, parlaconftruction ; le Coté ABelt égal
au Co6té DE, & I'Angle B égaldI'Angl¢E, par

‘ »ﬁ:;}poﬁtion. Partant ( par la 4. Prop. ) la Baze fe-
ra

‘gale d Ia Baze, & I'Angle AHB feradgald I'An-
gleF. Orl'angle ACB clt fuppof€ égal i 1’Angle F.
Donc I' Angle” A HB feroit c’(ga.l iri'Angle ACB,
¢’cft d dire I'Angle exrerieur i fon oppof€ intericur;
ce qui eft impoflible , par la 16. Prop. 1 n'cft
donc pas vrai que le Coté BC foit plus grand que
EF. On prouyera de méme que EF n'eft pas plus

d que BC. Partant ces deux Cotez BC, EF,

ont égaux. Mais le Coté AB.¢rant fuppofd égal a

DE, &I'Angle ABC¢gal 4 'Angle E: il s'enfuie

{par la 4. Prop.) quela Baze AC cft dgaled Ia

Baze DF ; que I'Angle BAC eft égal d'Angle D5

& enfin que tout le Triangle ABC eft égal d tour
le Triangle DEF ; Ce qu'il falloit démontrer,

TSI
B
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8 ELEMENS D’EUCLIDE. .
PROPOSITION XXVIL
THEOREME XVIIL

Si une Ligne droite tombant fur deux Li-
gnes droites , faitles Angles oppofex al-
ternativement o égaux enty’enx : ces denx
Lignes [eront paralleles entrelles.

E fuppofe que les deux Lignes AB, CD, font
J droites ; & quela Ligne EF tombant deflus faic
les deux Angles CFE, & FEB, qui font altet-
nativement op- -
pofez , dgaux A e/ B

entr’eux. Cela 7
/ _>e

éant , je dis

que les Lignes C—7 D
AB,CD,font . : /F
paralleles.

Car fi elles ne font pasparalleles, cesdeux Li-
gnes étant prolongées d'une part ou d'autre fe pour,
ront rencontrer ; penfons que ce foit vers G. En
ce cas, les deux Lignes EG , FG, aveclaLigne EF ,
formeront le Triangle EFG , dont le Coté GF fe
trouve prolongé vers C. Partant ( par la 16. Prop.)
}' Angle exterieur CFE fera plus grand que {on op-
pof¢ alternativement FEB ; ce qui eft contre la
fuppofition. Donc les deux Lignes AB,CD, font
paralleles; Cequ'il fallois démontrer.

P R O-
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. PROPOSITION XXVIIIL
* THEOREME XIX.

Si une Ligne droite tombant [ur deux Li-
o gnes droites , fait I Angleexterienr égal
4 fon oppof¢ interienr de méme part
o% bien les deux interienrs de méme
part égaux a deux drosts : ces deux Li-

" gnes [eront paralleles entr’elles.

‘0"“." o

PP D

droites, & que la Ligne EF tombant deflus ,,
& les coupantaux Pomnts G, & H , fafle I'un
des Angles extericurs, comme EGA , égalal’An-
gle GHC, qui eft fon oppofé intericur de méme
part. Cela érant, jedis queles Lignes AB, CD,

]E fuppofe que les deux Lignes AB, CD, fone

i font paralleles. o N

‘ - Car (pa]r Ia xli. ‘ i
Prop. ) I'Ap : o /E "

i HGFl’i cft égalg 3 A ; G B,

©° PAngleEGA-Mais C u/ D

: I'Angle EGA cft - ' o

: égal” i I'Angle 4

GHC, par fuppo-

fition. Partant I'Angle HG B cft ¢gal 3 I'Angle

GHC, qui eft fonoppoféalternativement. D'oy

il fuir, parla Prolpoﬁtion precedente, que les Li-

ﬁqcs AB, CD, fonr parallelles ; Ce qu'il falloit
¢montrer.

- Je fuppofe en fecondlieu , que les deux Angles
AGH, & GHC, qui {ont les deux oppofez inte-
rieurs de méme part, foient ¢gaux i deux droits..
PR - C 6 Cch

g
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Cclactant, jedis encore que lesdeux Lignes AB,
CD, fontparalleles.

Car puis que lesdeux Angles AGH, & GHC,
font égaux 4 deux droits , 1l s’enfuit qu’ils font
dgauxanx deux Angles AGH, & HGB, qui va-
Ient auffi deux drouts, par la 13. Prop. Donc,
fi de ces deux Touts, qui font égaux, 'on bte
I'Angle AGH, qui leurcftcommun: les Angles
reftans GHC , & HGB , qui font oppofez alternati-
vement, ferontégaux ; & partant, par la Propofi-
tion precedente, fes deux Lignes AB, CD, font
parallcles ; Cequ'il falloit d¢montrer.

REMARQUE

Si on fuppofoit que la Ligne AB inclindt tant
foit peu par 'extremité A, vers la LigneCD, &
quainfi 'An§lc AGH devenant un pen plus petit ,
les deux Angles AGH , & GHC, pris enfemble ,
valuflent moins que deux droits: en ec cas il eft
&vident queles Lignes AB, CD, ne feroient point
patallcles ; mais qu'étant prolongées elles feren-
contreroient du cOté ol ces deux Angles valent
moins que deux droits. Et partant nous pouvons
drablir ici cetre verité: Que fi une Ligne droite
totnbant fur deux Lignesdroites, fait les deux An-

les intericurs de meme part moindres quedeux
§roits » ces deux Lignes ne {one point paralleles ; &
qu'étant prolongées elles fe rencontreront du coté
ot cesdeux Angles yalent moius que deux droits,
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PROPOSITION XXIX.
THEOREME XX

Si une Ligne dreite tombe [ur dewx Lignes

" droites paralieles : ‘elle fera les Angles
oppofez alternativement ganx entr'enxy
I Angle exterieur égal & fon oppof¢ in-
terienr de méme part; & les deux in-
terieurs de méme part éganx & denx
droits. ‘

E (uppofequeles. - :
det?:go Eignes A G./E B

droites AB , CD,
fotent paralleles , & ¢ H/ D

¢ la Ligne droite: .

F tombe deflus, & T

les coupe auxPoints . -
G, & H. Cela étant , je dis premicrement que
ks Angles oppafez alternativement, tels que fone
AGH, & GHD, fontégaux entr’eux.

Autrement il faudroit que I'unde cesdeux An-
gles fie plus petit que 'autre. Penfons que ce foit
AGH ; auquel cas AGH prisavec GHC, vaudroit
moins que GHD pris avec le méme GHC. Mais
GHD, & GHC, valentdeux droits, par layj.
Prop, Partant AGH, & GHC, vaudront moins
quedeux droits. Et ainfi il s’enfuivroit, par lare-
marque precedente , que ces Lignes AB, CD, ne
feroient point paralleles; ce qui eft contre lafup-
pofition. L'Angle AGH né peut donc pas étre phus

: C7z pese




6. ELEMENS D'EUCLIDE.
petit que I'Angle GHD. On prouvera de méme

ue 'Angle GHD ne peut pas étrc plus petit que
I'Angle AGH. Donc ces deux Augles font égaux
entr'cux; Cequ'il falloir démoncrer,

¢ disenfecond lieu, .
(lch I'Angle cxtcricur, A G / E B
LGBeftégala fon op- C /
pof¢ interieur de mé- H D

me part, fga.voirlGHD. . /

Car ( par la 1g.
Prop.) EGE? eft égald F .
AGH, qui lui eft oppofé au fommet. Or, parce
qui vient d'éere prouvé, AGH cft égal d GHD. Par-
tant EGB eft aufli égal a GHD ; Cequ’il falloie d¢-
montrer, . : s .

Je dis enfin que les deux Angles intericurs de
méme part, comme BGH , & GHD, font fgaux
a deux droits. .

Car, par cequi vient d'éure prouvé, I'Angle
GHD eft ¢gal i I'Angle AGH. Et parant GHD
prisavec HGB, vaudra autantque AGH prisavec

HGB. Or, par la 13. Prop. AGH, & HGB,

valent deux droits. Donc GHD, & HGB, valent
aufli deux droits ; Cequ'il falloit démontrer,

PROPOSITION XXX,
THEOREME XXLIL

Les Lignes droites paralleles 4 une méme o
' Jont paralleles entr’elles,

E fuppofe que les Lignes AB, CD, font pa-
ralleles 4 la Ligne EF. Cela érant, jedisque
ces Lignes foni pa:alleles entr'elles. Pour le

prouver, .
Tirez

PP — )
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Tirez la Ligne droite GK, qui coupe ces troig

.Lignesaux Points G , H, K. Enfuitcdequoi , puis

ue les Lignes AB, EF, font paralleles, par fup-
goﬁtion ,g & que GK tombe deflus : il s’cnﬁfit
(par la29. Prop.) queles Angles AGH , & GHF, -
qui font oppofez alternativement , font égaux en-
tr'eux. ch mémﬁ . /
uis que les Lignes EF,
%Dc} font agx&i {up- A G‘J
pofdes paralleles, & E
que la méme Ligne & K/
GK tombe deflus: il
s’enfuir { par laméme
Prop.) que I'Angle exterieur GHF eft ¢gald fon
oppofé interiecur HKD. Ainfi les deux Angles
AGH, & HKD, quifont é%aux Aunméme, {ont
égaux entr’eux. Or ces Angles font oppofez alcer-
mativement. Donc { par 12 27. Prop.) les deux
Lignes AB, CD, fontparalicles; Ce qu'il falloic

o bl

démontrer.

PROPOSITION XXXI.
PROBRLEME X

Parun Point donné mener une Ligne droite
purnllele & une Ligne droite denncée.

E {uppéfc,‘quc Ie ; ’ .
J Point donné foit & » A F
A, & la Ligne
droitedonnée,BC; B D C

& je propofe de
mener par le Point A ume Ligne, qui foitparallcle:
a BC. Pour le faire,

Tirez du Poing A dtel Point qu’il vous. plaira t

R P Ly 1 L
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la Ligne BC, la Ligne droite AD, qui faffe avec

BC un Angle tel qu'il vous plaira, comme ADC.

Menez enfuite par

lePoint Ala Lignc E A E

droitc EAF, qui '

fafle avec ADI’An- B D C
lc EAD ¢gal 4

%Anglc ADC. Celaétant, jedis quela Ligne EF

eft parallele 4 BC.

Car les Angles EAD, ADC, qui font oppofez
alternativement, font égaux , par la conftruction.
Parrant ( par laz7. Prop. ) les Ligmes EF, BC,
font paleclcs; Ce qu'il falloit faire, & démon-
trer.

REMARQUE

- Pratique de cette Propofition. Pofons que la
Ligne IK foit donnée, & que le Point donné foit
H.” Mettez le pied du Compas au Point H, &I'ou-
vrezdetelle forte , qu'en décrivant un Arc de Cer-
cle,ilrazela Li-

ne IK. Cela N, I’_T
: 't.tramfyortc{(zi /\M . \
e Compas ain . : <

ouver; 4 un I \K/

Point de la Li- '
nclK, commel, & décrivez de la partdu Point
» I'Arc LNM ; puis tirez par le Point H une
Ligne droite qui raze I'Arc LNM ; & alors cetee
Ligne NH fera parallele 4 1a Ligne IK.

B

P R O-
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PROPOSITION XXXII.
THEOREME XXIL

Entout Triangles undes Cotez étant pro-

“longéy I Angle exterienr ft égal aux

. deux oppofez interienrs; O les trois An-

‘ gles d'un Triauglc [ont éganx & desx
droits, .

]E (uppofe que du Triangle

A L)
ABC le Coté BC foit pro- \
longe vers D. Celadrane, : :
jedis premierement que I'An- :
gle extericur ACD eft dgal /
L ¢ D

aux deux oppofez intericurs
A, & B, pris enfemble, Pour
le prouver,

Menez par ke Point C, la Ligne droite CE paral-
lele 4 AB, par la Prop. precedente. Celapofé:
puis que les Lignes AB; CE, font paralleles, &
' que la Ligne AC tombedeflus : ils’enfuit (park
' . 29. Pro& ) quel’Angle ACE eft égal 4 I'Angle A,

qui lui eft oppofé alternativement.
De méme, puis que les Lignes AB, CE, font
paralleles , & que la Ligne BD tombe deflus: il
senfuit ( parlaméme 29, Prop. ) quel’Angle ex-
tericur ECD eft égal d fon oppof€ interieur B. Et
partant I'Angle rotal ACD cft dgalaux deux An-
glesA, &B; Cequil falloit démontrer.
. Je'dis en fecond licu, que les trois Anglesdu
A Triangle ABC {ont ¢gaux 4 deux draits.
Car 1l vient d'étre prouvé que les deux Angles 4,
bl

W e v s -
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& B, font égaux a ' Angle ACD. Orl'Angle ACD,
avecl’Angle ACB, font<gaux i deuxdroits, ( par
la 13. Prop.) Doncles c_ieux Angles A; & B, avec
P'Angle ACB, fontaufliégauxadeux droits; Ge
qu'il falloit démontrer. .~ - o

ILCoroOLL A1IRE.

11 fuit premierement de cette Propofition , que
les trois Angles d’'un Triangle pris enfemble font
€gaux aux trois Angles d'unautre Triangle, pris
aufli enfemble.  Car les trois Angles de I'un va-
lent deux droits , de méme que les trois Angles de
lautre, o

II. COROLLAIRE

11 fuit en fecond lieu, que. fi denx Anglesd’un
Triangle font égaux 4 deux Angles d’un autre
Triangle, le troifiéme feraauffi égalau eroifiéme,

III Co.ionnarxx.

11 fuit en troifiéme lieu, que fi I'undes Angles
d'un Triangle eftdroit, lesdeux autres valent au-
tant qu’un droit. )

IV. COROLLAIRE.

1l fuit enfin, que fi deux Angles d'un Triangle
fontconnus, le troifiéme feraaunfli connu ; car ce
troifiéme eft le refte de deux droits.

REMARQUE.

Dar cette Propofition nous pouvons déterminer i

combien d’ Angles droits font égaux tous les Angles
N . . - B .

d'une Figure rediligne.  Car fidel'undes Angles

‘ de
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'LIVRE PREMIER. ¢;
de cette Figure I'on ire 4 tous les autres Anglesan.
tant de Lignes droites qu'il eft poffible de former de
Triangles: certe Figure fera divifée en pluficurs
Triangles , les Angles de chacun defquels valant
deux <§:oit$ » Ponfgaura la valeur des Angles de cet-
te Figure, puis qu'ils font les mémes queceuxde
- tous ces Triangles, Ainfi parce qu’une Figurede
" quatre Cotez fe peut refoudre en deux Triangles

ﬂ s'enfuit que {&s quatre Angles valent quatre An-
gles droits.  Ec parce quunc Figure de cinq Ctez
fe peyr refoudre en trois Triangles , fescing An-
gles valent fix Anglesdroits &c. Erd'autant que
toute Figure de plufieurs Cotez {e peut refoudre en
autant de Triangles qu'elle a de Ctez,- moins
deux: nous devons conclure que tous les Angles
d'une Figure re@iligne font €gaux i deux fois au-
tant d’Angles droits qu'elle a de Cotez, moins deus,
Ainfi les Angles d’'un Decagone valent 16 Angles
droits; ceux d'un Dodecagone valent vingt An-

les droits ; & ceux d'un Chiliagone, ou d'une
%igure demille Cotezy valent 1996 Angles droits,

PROPOSITION XXXIIIL
THEOREME XXIIL

Si deux Lignes drotes font égales & pA-
ralleles , les Lignes droites qus joignens
leurs extremitez. de méme part , fon
auffi égales ¢ parallcles. .

JE fuppofe queles Lignes AD , BC, font égales

J & paralleles, & que leurs extremitez font join-

tesde méme part par les Lignesdroites AB, DC.

Cela érant, je dis queces Lignes AB, DC, fent
aufia

e
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auffi égales & paralleles. Pourleprouver,

Du Point Bau Point D tirez la Ligne droite BD.
Cela pofé, puis quelesLignes droies AD, BC,
font paralleles, & que 1a Ligne BD tombe deffus : il
s’enfuit ( parla 19.Prc{>y.) uc les Angles ADB, &
CBD, qui {ont eppolez alternativement » font
dgaux entr'eux. Compa- J c
rant enfuite les Triangles
ABD, & CBD, le Coté
AD ft égal au Coté BC,
par fuppolition ; le Coté
BDeft commun ; I'Angle
ADB eft égal i I'Angle A D
CBD,.comme il vient d’ctre prouvé. Partant la
Baze AB cft égaled laBaze CD, &1'Angle ABD
égal 4 I'Angle CDB par la 4. Prop, Orcesdeux
Angles ABD, &CDB, font oppofezalternative-
ment. Donc ( par Ia 27.Prop.) les Lignes AB,
DC, fontauth paralleles ; Cequ'il falloit démon-
trer. :

PROPOSITION XXXIV.
THEOREME XXIV.

En tour Parallelogramme les Cotez O les
Angles oppefez. font égaux emrenx,
¢ la Diagonale le coupe en deux éga-
lement. '

que BD eft la Diagonale. Cela éramt, jedis
que le Coté AB eft égal i fon oppolé CD; le
Coté AD égal i fon oppolé BC ; quel’Angle A eft
égala fon oppolé C ; & quel’Angle ABC c[‘t\é{gal
- afon

]Efuppoﬁ: que AC eftun Parallelogramme > &
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afonoppofé ADC ; & enfin que e Triangle ADB
oft égal au Triangle CDB , & qu'sinfi la Diagonale
coupe le Parallelogramme en deux également.

Car puis queles Lignes B

AB,CD, fontlesCotez =— c
oppofez d’'un méme Pa- |°

_ rallelogramme , il s’en- . !
fuit qu'elles font paralle- ~ I
les. Et parconfequent la £ D

Ligne BD tombant de(-
fus; les Angles ABD, &BDC, quifont oppofez
alternativement, font égaux entr’eux, par lazg. .
Prop. Patlamémeraifon, lesdeux Angles ADB,
& CBD, qui font oppofez alternativement, font
aufli égaux entr’eux. Ainfi les deuxTriangles ABD,
BDC , ont deux Angles égaux i deux Angles,
¢ chacun au fien, & le Coté BD, aux extremitez
' duquel font les Angles égaux, eft commun. Par-
. tant ( par la26. Prop. ) les deux autres Cotez AB,
' AD, font égaux aux deux autres CotezCD, CB,
| chacenaufien, fcavoir AB4 CD, & AD i CB;
’ I'Angle A eft égal i I'Angle C; & toutle Triangle
ABD eft ¢gal 4 tout le Triangle CBD. Enfin puis
que lesdeux Angles ABD, & CBD, ont ¢té fepa-
rément prouvez ¢gauxauxdeux AnglesCDB, &
ADB: il eft évident que 1" Angle total ABCeft égal
al'Angletotal ADC ;5 Qui eft tout ce qu'il falloit
démontter,

COROLLAIRE

; 1l {uit de cetre Propofition qu'en tout Paralle-
logramme, fiun Angle eft droit, lestroisautres
lefontaufli. Car puis quelesdeux Angles fur un

- méme Coté font ¢gaux a deux droits: fi I'uneft
droit, I'autre Peft aufli; & par confequent auffi
leurs oppofez. :

PRO-

' . A
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PROPOSITION XXXV.

THEGREME XXV.

Les Pﬂmllc’!agmmma conflituez, fur une
méme Baze, O entre miémes paralles
Id L4
les, font éganx entr'enx.

E fuppofe que les Parailelogrammes AC, BF,
J fonr fur unc méme Baze, i fgavoir BC, &
entre mémes Paralleles AT, BC. Cela diant, je
dis que ces deux Parallelogramines font égauxen-
tr'eux. Pour le prouver,

Certte fuppofition peutavoir A ED
trois cas. Car ou le Point E
tomberaentre A, & D; od 1l
tombera fur le Point D; ouau -
deladuPointD.

Aupremier cas, le Cotd AD !
eftégal au Coté BC, quicitfon B c
oppolé dans le Parallelogram-
meAC. De méme, le Coré EF eft égal au méme
Coté BC, quieftaufli {on oppofé dans le Paralle-
logramme BF. Donc AD, & EF, {ontd¢gaux. Et
filonen Otelapartie ED, quilenr eft commune:
les reftes AE, DF, feront ¢gaux entr’cux. De

lus, dansle méme Parallelogramme AC , le Co-
té AB cft égal au Coté DC, qui eit fonoppolé.
Mais puis qu'ils font paralleles, & quelaLigne AF
tombe deflus : I' Angle exterieur CDF eft égal i fon
oppof€ interieur BAE, par la 29. Prop. D'od il
fuit que les deux Triangles BAE, CDF, ontdeux
Cotez éganx 3 deux Cotez, chacun au fien, & I'An-
gle compris de ces COtez égal 41'Angle ; & partane

(par
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{ par la 4. Prop.) cesdeux Triangles BAE, CDF,
font égaux entr’cux. C'eft pourquoi fi on leut
ajotite a chacun le Trapéze EBCD: il s’enfvivra
que le Triangle BAE avec ce Trapéze, fera égalau
Triangle CDF avec ce méme Trapéze 5 Ceft 2 dire
le Parallelogramme AC au Parallelogramme BF

Cequ'il fatloir démontrer. .
Au fecond cas, ou le B
Point E tombe fur le A D _F
) Yoint D, on prouverade
’ . méme quele Cord AD eft

égalau Coté EF 5 le Co-
té ABauCoté DC; que
PAngle ex:erieur CDF C
eft égal & fonoppoléin-
terieur BAE; & que le Triangle BAE cftégalau
Triangle CDF. C'eft pourquoi fi on levr zjoiite
une chofe commuie , 4 favoirle Triangle EBC :il
s'enfuivraque le Parallelogramme AC fera égal au
Parallclogramme BF 5 Ce qu'il falloit démontrer.
Autraifiémecas, on prouyerade méme que AD
eftégal 4 EF; & en

leur gjoiitant lapartie £\ D _E F
commune DE, la
toute AE fera dgale d N G

la toute DF. On
prouvera auffi que le
. Coté ABeft égal au C
Cb6té DC ; quel'An-
gle exterieur CDF eft épal 4 fon oppofé intericur
A; & que le Triangle BAE eft ¢gal au Triangle
CDF. Donc {i on otc de ces deux Triangles, le
Triangle commun DGE : le Trapéze ABGD
reftera €gal au Trapéze EGCF. A quoi fi I'on
ajotite le Triangle GBC , il s'enfuivra que le
Trapéze ABGD avec'ce Trargle, fera dgal
au Trapéze EGCF avec cc méme Triangle ;
c'elt a dire que le Parallclogramme AC fcﬁ
. ég
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égal au Parallelogramme BF ; Ce qu'il falloit dé-
montxer,

PROPOSITION XXXV
THEOREME XXVIL

Les Parallelogrammes conflituez. [ur Ba-

zeségalesy € entre mémes Parallcles,

font éganx entr’eax.

E fuppofe que les Parallelogrammes AC, EH,
J font conflituez fur Bazes (gales, {gavoir BC,
GH, &entremémesParal- A p g w
leles AF, BH. Ceclaétant, g
jedis que cesdeux Parallelo- / l/
grammes font dgaux en- / /‘
tr'eux. Pour le prouver, - & m—

Menez du Point B au D o
Point E la Ligne BE, & duPoint C au PointF la
Ligne CF..Cela pofé, BC eft égal a GH, par
fuppofition ; EF eftaufli égala GH, drantles Co-
tez oppofez d’un méme Parallelogramme. Done
BC eft ¢gala EF. Drailleurs BC, EF, foutfuppo-
fdes paralleles. Donc (par la33. Prop.) les Li-
gnesdroites BE, CF, quijoignentleurs extremi=
tez, font aufli égales & paralfélcs. Ert par confe-

uent la Figure BF eft un Parallelogramme. Or ce
garallclogrammc eft {ur laméme Baze, & entre
mémes Daralleles, que le Parallelogramme AC.
Donc ( parla Prop. precedente lcs%cux Paralle-
logrammes AC, BF, fontégauxentr’eux. Maus
ce méme Parallelogramme BF , & le Parallelo-
gramme EH , drant fur une mémeBaze, a fca-
voir EF, & entre mémes Paralleles, font aufli
égaux entr'eux.  Et partantles Parallclogramng.s

AC,
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AC, EH, qui font égaux au Pgrallelpgrammc
BF, fontégaux entr'eux ; Ce qu'il falloit démon-
trer. '

PROPOSITION XXXVII.
THEOREME XXVIIL

- ) )
Les Triangles conflituez [ur une méme Ba-
zey € entre mémes Paralleles, [ont
éganx entr'enx.

N

E fuppole que les |,
J Trianpg}l’es Ach,DBC, £ £ D E
font fur une méme Ba-
ze, 4 fcavoir BC, &
- entre memes Paralleles :
EF, BC. Cela étant, B C
je dis que ces deux
Triangles font égaux entr’eux. Pourle prouver,
Menez par le Point B la Ligne droite BE paralle-
l le & AC, & par le Point ClaLignedroite CF pa-
¢

ralleled BD, par la31.Prop. Celapofé, ils'en-
fuit que les Figures AB, DC, font des Parallelo-
grammes, dont les Lignes AB, DC, font les
Diagonales. Er partant ( par la 34. Prop.) les
Triangles ABC, DBC, enfontles moitiez. Or
les Parallelogrammes AB , DC, éuant fur une mé-
meBaze, afgavoir BC, & entre mémes Paralic-
i les EF, BC, font dgaux entr'eux , par la 35,
. Prop. Donc les Triangles ABC, DBC, qui en
fonr les moitiez , font auffi égaux entr’eux ; Ce
qu’il falloit démontrer.

Tome 1. - D P RO-

e b ————
.

T
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PROPOSITION XXXVIII
THEOREME XXVIII.

Les Triangles conftituez [ur Bazes égales
©" entre mémes Paralleles, font égans
entrenx.

E fuppofe que les
Triangles ABC,DEF, G pH
font fur Bazes ¢gales,
fcavoir BC, EF, & en-
tre mémes Daralleles,
GH, BF. Celadunt,je g C £ R
dis que ces deux Trian-
les {ont égaux entr’eux. Pour le prouver ,
Menez parfe point Bla Ligne droite BG paralle-
"~ le 4 AC, & par le Point ¥ Ia Ligne droite FH pa-
ralleled ED, parla 31, Prop. Celapofé, il s'en-
fuic que les Figures AB, DF, font des Parallelo-
grammes , dontiesLignes AB, DF, “font les Dia-
gonales. Erpartant ( par.la 34. Prop. ) les Trian-
les ABC, DEF, enlontles moiticz. Or les Pa-
ralldogrammes AB , DF, £rane fur des Bazes éga-
tes BC, EF, & entre mémes Paralleles BF, GH,
“{ont égaux entr'eux, par la 16. Prop. Donc les
Triangles ABC, DEF, qui font leurs moitiez,
{ont aufli égaux entr'eux ; Ce qu'il fulloit démoa-
tzer.

PR O-
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PROPOSITION XXXIX.
THEOREME XXIX

Les Triangles éganx conflituex. [ur une
méme Baze & de méme party font en-
tre mémes Paralicies.

J’E fuppofe que les E
J Triangles ABC , A

DBC, font €gaux ;
?u'ils font conftituez
ur une méme Baze, 4
feavoir BC; & qu'ils
font de méme part.
Cela érant, je dis que B C
ces Triangles font en-

D
F

tre mémes Paralleles ; c'eft 4 dire que fi par le.

Point A, &lePointD, on méne la Ligne droite
AD, cette Ligne fera parallele 4 BC. Envoicila
preuve :

Car fi elle n’¢roit pas parallele , on pourroit par

" JePoint A mener une autse Ligne parallele 4 BC,

par la 31. Prop. & cette Ligne pafleroit ou au -

defius ouau deffousde AD. Penfons donc premie-
rement c}u’cllc paffe au deffus, s'il eft pofiible,
comme faitici AE. Puis prolongez la Ligne BD,
jufqu'd ce qu'elle rencontre la igne AE au Point
E, &tirezlaLigne CE. Ccla pofé, lesdeux Trian-

. gles ABC, EBC, émnt fur unec méme Baze & en-

tre mémes Paralleles, feroient égaux entr’eux’, par
la 37.Prop. Maispar la fuppo%tion, le Triangle
DBC eft ¢gal au méme Triangle ABC. Donc le
Triangle EBC feroit ¢gal au Triangle DBC, qui
n'cft quefa partic ; ce qui cft impoffible. It eft donc

D. un-
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impoflible qu'une Ligne menée_par le Point A pa-
rallele i la Ligne BC,pafle audeflus dela Ligne AD.
" Penfons matirenant 5 )
que cetze Parallele paf- -/,\/'67]/
{e au deffous de AD,
comme fait ici AF, &
menez la Ligne droite
CF. Cela pofé , le
Triangle FBC feroit
éoal au Triangle ABC,
pit la 37. Pr%)p. Mais B c

_par la fuppofiion , e Triangle DBC eft deal
au méme Triangle ABC. Donc le Triangle FBC
feroit égal au Triangle DBC, c'eftddire, lapar-
picaulout; cequicltimpofbble. Certe Parallele
fic peut douc pas pafler au dellous de AD; uniag
deflus, comme il a été prouvé. Donc il ne peut
pas y enavoir d'autre que AD. Et partant ADeit
paralicle a BC; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XL
THEOREME XXX

Les Triangles éganx conﬂimez, fir Bazes
égales, &~ de méme part, font entre
mémes Pamllele.r. '

JE fuppofe que les Triangles ABC , DEF, font
égaux ; qu'ils font conftituez fur Bazes ¢ga-
les, 4 feavoiwr BC, EF ; & qu'ils font de méme
part. Celadunt, je dis quils font entre mémes
aralleles ; c'eft adirequefi parle Point A, & par
¢ Point D, on ménelaLigne droite AD, cctre

Ligne fera parallele d BF, Envoicila preuve::
Car
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Car fi elle n'¢toit parallele, on pourroitparle
Point A mener uneautre Ligne parallele i BF, par
1a 31. Prop. & cetre Ligne pafieroit ouaudeflusou
au deffous de AD. Penfons donc premierement ,
u'elle pafle au deffus, s'il eft poflible , comme
_ faitici AG. Puis prolongez laLigne ED, jufqu'd
ce qu'clle rencontre la Ligne AG auPoint G, &
i menez laLigne FG. Celapof¢, les deux Triangles
i . " ABC, GEF, ¢tant {ur Bazes égales BC, EF, &
entre mémes Paralic- G
les , feroient égaux )
entr'eux, par la 38.
Prop. Mais par la fup-
pofition, le Triangle
DEF eft égal au mé-
me Triangle ABC.
Doncle TriangleGEF B
feroit égal au Triangle DEF y quin’eft que fa par-
tic ; ce qui eft impoffible. Ii eft doncimpofhible
-qu'une Ligne menée par le Point A parallcfc aBFp
| pafleau deffus de AD. . L
Penfons maintenant que cette Parallele paffean ]
\ deffousde AD, comme fait ici AH, & menez I3
i Lignedroite FH. Celapof¢, le Triangle HEF fe-
ro.t €gal au Triangle ABC, parla 38. Prop. Mais
par la fuppofition’, I¢ Triangle DEF eft égal aun
méme Triangle ABC. Donc le Triangle HEF fe-
roit égal au Triangle DEF, c'eft a dire la particau
Tour; ce quielt impoflible. Cette Paraliele ne peut
donc pas pafler au deflous d= AD; ni au deffus,
comme il a ¢té prouvé. Donc il nepeutpasyea
! avoir d'autre que AD. Et.partant AD eft parallele
a BF ; Cequ'i falloit démoantrer.

DT B ‘D3 "PRO-

———— et e W o
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PROPOSITION XLI.

THEOREME XXXI.

Si un Parallelogramme ¢ un Triangle font
_conflituez, [ur une méme Baze, ¢ entre
mémes Paralleles , lé Parallelogramme

fera double dn Triangle,

E fuppole que l¢Parallelor A ¥
J gramme AC, &le Trian- [

le "EBC, foient confhicuez
%ur une méme Baze , 3 {cavoir 3
BC, & entre mémes Paralle- p C
Jes AE, BC. Cela duant, je
_ disquele Parallelogramme eft double du Triangle.
Pour leprouver, © - - ... )

Menez la Diagonale AC. Cela pofé, puis que

les Triangles AZC , EBC, fontfurla méme Baze
BC, & cntremémes Parallcles AE, BC, ils font
dgaux, pat la 17, Prop. Or leTriangle ABCeft
moitid du Parallelogramme AC, d'autant que ka
Diagonale AC le coupe endeux également, par Ja
34. Prop. Donc le Triangle EBC eft auffi moirié
du szﬁdo amme AC. Et par confequent le Pa-
sallelogrammie AC cft double duTriangte EBC;
Cequd falloicdémontrer. . | o

ReEMarRQUE.

Par 13 il eftaufli évident que fi un Parallelogram-
me & un Triangle étoient tonftituez fur Bazes éga-
les, & entre mémes Paralleles, le Parallelogram-
me feroit double du Triangle.

R ' P R 0-

-
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PROPOSITION XLIL
PROBLEME XI

Décrire un Parallelogramme e’gal 4 un
Triangle donné, & qus ast un Angle égal
aun Anglerettiligne donne,

E fuppofe que 'on don-

J ne le Tr(ilan le ABC, ? g B
& I'Angle recuiligne D.
Celadtant, je propofe de ' L
décrireun Parallelogram- D
me égal au Triangle ABC,

& quiaitun Angle égal 4 <
l'A(rllglc D. Pou%le f§irc > A <
Coupez I'un des Cotez de ce Triangle, pat
exemple AC, en deux égalementauPointE; &
de ce Pointtirez ( parlaz23. Prop.) la Ligne EG,
qui fafle avec EC I'Angle CEG égal i I'Angle don-
né D. Tirez aufli ( parla31. Prop.) du Point C
la Ligne CF parallcfc i EG. Enfin menez parle
Point B la Ligue BF paralleled AC. Cela pclc, je
disque la Figare EF eft un Parallelogramme ; que
ce Parallelogramme eft égal au Triangle ABC; &
qu'il 2 un Angle égal 4 I"Angle doané D. Pourle

prouver, :

Puis que CF eft parallele 2 EG, & que GEeft
parallele 2 EC, il eft évident quelaFigare EF eft
un Parallelogramme , qui a I'Angle CEG dgal 3

T'Angle donnéD, par la conftruction; fi bien

qu'il refte feulement 4 prouver qu'il eft ¢gal aq

Triangle ABC. Pour le prouver,
Du Point B au Point E menecz laLigne droite
BE. Cclapofé : puis que les Triangles BAE , BEC,
D4 ’ font
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{ont {ur des Bazes égales, AE, EC, &entre mé-

mes Parallcles , BF, AC, ilsfont égaux engr’eux,

parla 38. Prop. Parconfequentle Triangle ABC,
ui eft compofé de cesdeux Triangles, eft double .
u Triangle BEC. Maisle Parallelogramme EF eft

aufli double de ce méme Triangle BEC, par la

Prop. précedente, puis qu'il eft {ur la méme Ba-.

ze, & entre mémes Paralleles. Donc le Triangle -

ABC, & le Parallelogramme EF, qui font dou- .
bles d'vne méme chofe, fontégaux entr’cux ; Ce
qu'i falloic faire & démontrer. .

REMARQUE. o :

La pratique decette Propofition confifte feule-
mcuat a faire un Parallelogramme fur la moitié de
Ia Bazed'un Triangle , & entre memes Paralicles.
C'eft pourquoi nous pouvons érablir comme une
verité Geometrique ; que tout Parallelogramme:
conftitué fur la moitié de la Baze d'un Triangle , &
entre mémes Parallcles, eft égal d ce Triangle, {

PROPOSITION XLIII
* THEOREME XXXIL

En tout Parallclogramme , les Supplemens
des Parallelogrammes qui [ont alentour
du Diametre font égaux entr’eux.

E fuppofe que Ia Figure AC eft un Parallclo-
] ramme, dont le Diametreeft AC, alentour
*" duquel font les Parallelogrammes AK , KC.
Cela éuant, je dis que les Supplemens KB, KD,
font égaux entr'eux. Pour le prouver, Pu

uis
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Puis que (par la 34. Prop. ) le Diamerre AC
coupe le Parallelogramme AC endeux également,
le Triangle ABC eft ¢gal au Triangle ACD. De
méme , les Parallelogrammes AK , KC , éant
coupez en dcux également A H

{:ar curs Diametres AK,KC, K
-le Triangle AEK eft égal au E
Triangle AKH , & le Trian-
gle KGC égal au Triangle
KCF. Si doncdes Triangles : c
ABC, ACD, qui font égaux, BG
nous dtons chofes égales, favoir , du Triangle
ABC les deux Triangles AEK ; KGC, & du Trian-
%tle ACD les deux Triangles AKH , KCF: les re-
es, qui fout les Supplemens KB, KD, feront
égaux entr'eux ; Cequ'il falloit démontrer,

PROPOSITION XLIV.
PROBLEME XIL

B

Sur une Ligne droite donnce décrire un
Parallelogramme égal a wn Triangle

. donné, © qui ait un Angle égal a un

+ Angle rectiligne donné.

E fuppofe qu’on
donne la Ligne
droite AB, le

Triangle C , &
I’Angle reétiligne
D. Cela érant, je
propofe de décrire
fnr AD un Paraillc_
ogramme ¢gal ag Triangle C, & qui aic um,

(9 D q An.
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Angle égal 4 I'Angle D. Pour le faire, ' -
rolongez AB vers E ; & .aprés avoir fait AE ‘

égale 4 un'des Cbtez du Triangle C, achevez. ( par

la 22. Prop. ) de décrire le Triangle AEN égal au

Triangle C. Puis (par la 42. Prop.) décrivez le

Parallelogramme AF €gal au Triangle AEN, &

qui ait 'Angle HAG égalal’Angle D. Prolongez
apréd cela FG, & HA, indefiniment vers K, &

31.Prop. Celapof¢, je dis que la Figure AM, qui

versL. Prolongez de méme FH indefiniment vers J,
1;-& ayant mend par le Point Bla Ligne IBM pa- i
rallcle 3 FG, (parla 31.Prop. ) ticezduPoint I,

ou les Lignes IBM, & FHI, fe rencontrent, la

Ligne droite IAK, N FH I

fi longue , qu'éfle oI\ '

rencontre Iz Ligne

FGK aa Point K,

Enfin menez parle c

Popne K Ja igne _ i

droite KLM paral- E [9]A B
IelciAB,pa[h K [~ M 3

eft décrite furla Ligne droire donnée AB, eft un
Parallelogramme ; que ce Parallelogrammecft :’fal
ad Triangle donné C ; & qu'il a un Angle égal &
I'Angle donné D, Pour le prouver,

Puts quelesLignes AB, LM, &lesLignes AL, .
BM, font parallcles, parlaconftruction: il s'en- -

fuic que AM eft un Parallelogramme. Ecpuis que

FI,KM, fonr paralleles 2 AB, elles font paralieles
entr'elles-par la 0. Prop. De plus, les Lignes IBM,
FGK, ayant auffi ¢t faites paralleles, il eft évi-,
dent que la Figure FM eft un Parallelogramme ;
dans lequel les Parallelogrammes AM , AF, drant.
Ies Supplemens des Parallelogrammes qui font :
aleatour du Diametre, ils'enfuit qu'ils font éganx Y
entr'eux, par la 43. Prop, Or . parlaconftruét-on,
AF eft dgal av Triangle AEN. Dovc AM eftaufli

*€galau Triangle AEN. Mais ce Triangle a éié fair

égal .
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¢gal au Triangle C. D'ou il fuit que le Parallelo-

ramme AM eft aufli égal auTriangle C. Drail-

%curs » (parla15.Prop.) I"Angle LAB eft égal 3

I'Angle HAG , qui a <té fait égala l’An%lc D. Et

partant I'Angle LAB eftaufli égala'Angle D ; Ce
qu’il falloit faire & démontrer. '

PROPOSITION XLV,
PROBLEME XIIL

Décrireun Parallelogramme igal aune Fi-
gure rectiligne donmée, € qui ait um
Angle égal aun Angle rectiligne donné. -

E fuppofe quon donne la Figure retiligne -

ABCD, & l’Anijlc retiligne E. Cela étant,
je propofe de décrire un Parallelogramme
¢gal 4 la Figare ABCD, qui ait un Angle égal 2
YAngle E. Pour le faire, i .
Menez la Ligr:ie droite BD, afin de refoudre la
Figure ABCD en deux : )
T;giwam les. Duis, ( par ¢ Dé? LK
vla 4:.%1’0 . ) décrivez ’
le  Paraliclegramme
1G égal a %’un des
Triangles, par exem- '
pled ABD, & quiait B AG H L
I'Angle FGH égald 'Angle E. Enfuite {parla44.
Prop. ) décrivez fur la Ligne HI laParallelogram-
me IL égal au (econd Trangle BCD, & qui ait
aufli | Angle THL égala PAngle E. CcJa!o['é s je
dis que la Figure FL, ccmpofée de ces deux Pa-
rallelogrammes., eft un Parallelogramme ¢gal d la
Figure ABCD 5 & qu'il a un Angle égal a i’Angle
donné E. Pour le preouver,
' D¢ les
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Les Parallelogrammes qui font les partiesdela

- Figure FL, érant ¢gaux aux Triangles qui font les

partics de la Figure ABCD , il eft évident que la Fi-
gure FL eft ¢gale la Figure ABCD. Deplus, la Fi-
gure FLal'Angle FGL égalal’'AngledonnéE. 11
ne rete donc plus qu'a prouver que les deux Paral-
lelogrammes IG, IL , compofent enfemble un feul
TParallelogramme. Pour le prouver,
- Les deux Cotez FG, KL, font égaux & paral-
leles , érant (gaux & parallelesd 1H. Suppofe donc
ue FK, & GL, fcient des Lignes droites , clles
crontaufli dgales & paralleles entr’elles , par la 33.

Prop. puis qu'elles jorgnent des Lignes droites éga-

Ies & paralleles. Or je prouve que les Lignes FK,
& GL,fontdes Lignes droites. Premierement,!’ An-

gle G, & I'Angle IHL, c DéF I X

font égaux entr'eux,

par laconftruction. Si .
doac on leur ajofi-

te I'Angle commun

GHI, les deux Angles L

G, & GHI, feront B AG H L

&raux aux deux Angles qui ont le Point H pour
fommer. Mais les deux AnglesG, & GHI, font
égaux a deux droits, parla29.Prop. Donc les

deux Angles qui ont le Point H pour fommet , font _

égaux a deux droits. Et partant les Lignes GH, &
LH, quiconcourent 4 un méme Point, fontune
Ligne droite. De méme, "Angle K, & I'Angle
FiH, fontdgaux entr’eux; puis qu'ils fontoppo-
fez aux Angles THL, & G , qui font égaux en-
tr'enx.  Si dotic on leur ajoiite I'Angle commun
H'K, les deux AnglesK , & HIK, {eront égaux
aux deux Angles qui ont le Point I pour fommet,
Mais les deux Angles K, & HIK, font égaux d
deux droitsfpar 1a 29. Prop. Par contequent les
deux Anglesquiont le Point ! pour fomwet, font
¢gaux a deux droits ; & partant I¢s Lignes FI, &

: Ki,
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KI, qui concourent a un méme Point, fontune
Ligne droite. D’ouil fuit que FL eft un Parallelo-
gramme ; Cequ'il falloic faire & démontrer.

. REMARQUE.

Si la Figure donnée ciit eu plus de quatre Cotez,
il auroit fallu la divifer en tous les Triangles dont
elle auroit Tﬁ étre compofée. Puis, aprésavoir fait
{ comme il vient d’étre dit ) le Parallelogramme
FGLK égal d deux de ces Triangles : il auroit en-
core fallu décrire fur LK un Parallelogramme égal
aunautre Triangle , & ayant un Angleau PointK
égal 4 I'Angle donné E; & ainfi continuer autant
de fois de fiute qu'il y auroit eu de Triangles.

Il. REMARGQUE

Enfuite dela Propofition précedente, fi deux Fi-+
gures re&tilignes ine‘%alcs font donndes , 'on A{our-
ra trouvér I'excez de la plus grande pardeflus la
plus petite. Par exemple, .
fi les Figures A , & B,

font données, entre lel- A

quelles’ A eft plus grande- : B
que B:iln’yauraqu'adé-

crire le Parallelogramme bH E

CE égal dlaFigureA; puis
décri%i fur le Coté CD

,

r%al a la Figure B. Car . € G F
a

ors il eft évident que le Parallelogramme GE (era
Iexcez de la Figure A pardeflus la Figure B.

v

¥

D9 PRO-
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PROPOSITION XLVI,
PROBLEME XIV.

Sur une Ligne droite donnée deécrire
un Quarre,

E fuppofe que la Ligne droite donnée foit AB, &
J je propofe de décrire fur cette Ligne un Quarré.
Dour le faire , )

Elevez au Point A la Ligne droite AC perpendicu-
lairea AB, parla 11. Prop. & faites AC ¢galed AB.
Puis menez par le Point C la Ligne CD parallele d
AB, &parlePointBlaLigneBDpa- ¢ D
rallele a AC, par la 31.Prop. Cela
pofé, jedis que la Figure ACDB, qui
eft décrite furla Ligue droite donnde
AB, cftun Quarré. Pour le prouver,

Puis que ACDB eft une Figurede A B
quatre Cotez, dont les oppofez ont éeé faits paral-
Ieles, il s’enfuit que c’eft un Parallelogramme, Et

ar confequent fes COrez oppofez font égaux , par
ra 34. Prop. Ainfi CD eft égal & AB. Mais ACeft
aufliégala AB, parlaconftru&tion. Donc CDcft
aufli égald AC. De méme, BD cftdgal 1 AC; &
partant BD eft aufli égal aux deux autres Cotez
AB, CD. D'ouil fuit que le Parallelogramme ADr
a fes quatre Cotez dgaux. Daillelirs, puis que les
Lignes AB,CD, font paralleles, & que AC tom-
be deflus : il s’enfuit (par la 29. Prop.) que les
deux Angles intericurs A, & C, font égaux a deux
droits. Or1'Angle A eft droit , par la conftruction.
Doncl'Angle Ceft autfi droit. Et parcequ’en tout
Parallelogiamme les Angles oppofez font égaux »
les Angles B, & D, qui font oppofez i des Angles.
droits »
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droits,, font aufli droits, Etpar confequentle Pa-
rallelogramme AD eft un Quarré ; Ce qu'il falloig
faire & démontrer.

I. REMARQUE.

11 s’enfuit de 13, que tout Parallelogramme,
qui adeux Cotez égaux alentour d'un Angle droir,
cft un Quarré.

I REM'ARQuE.‘

1l foiranffi de 13, qu'en tout Parallelogramme.,
un Angle dtant droit, lestroisautresle fonr auffi.

ITEL. REMARGQUE.

Comme les Grandeurs qui conviennent font
égales entr'elles, il fuit auffi aflez évidemment,
que fi denx Lignes font égales, leurs Quarrez fe-
ront aufli égaux; & que fi deux Quarrez fone
€gaux , les Lignes fur lefquelles ils {oat déerits ,,
feront aufli égales.

B
B4
. t):s P
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PROPOSITION XLVIIL

THEOREME XXXIIL
Aux Triangles Retangles, le Quarré du

Coré qui [outient I Angle droit , eft égal’

anx Ouarrez des deux autres Cotez.

E (‘uppof'e. ue T
J le Triar:]t’lc H

(2]

- ABCeft Rectan-

le; que I'An-* | L
%c BAC. eftr G -
roit 3 & que
fur fes trois Co-.
tez on ait décrit
les trois Quarrez B
BE, FA, Al
Cela érant, je
dis que le Quar-
ré BE, ddcric
fur le Coté BC D K
qui folitient I"An- .
le droit BAC, eft ¢gal aux deux autres Quarrée
A, Al, décrits fur les deux autres Cotez AB,
AC. Pour le prouver,

Menez par le Point A la Ligne droite AK. paral-
lele 4 BD, oud CE ; & menez les Lignes droites
AD , AE, CF, BIL Cela pofé: puis que I'An-
gle BAC eftdroit, par {uppofition, & que I'An-
gle BAG, qui eft un des Angles du Quarré FA,
eftauffidroit: il senfuit (par la 14. Prop.) que
les Lignes GA, AC, corcourent diretement.
De méme, puis qus I'Angle CAB cft droit, &
quel’Angle CAH du Quarré Al ¢ftauflidroir: il

: s'enfuit

.
-

T et

e ey = A+ m =

- e -
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s'enfuit aufli que les Lignes BA, AH, concou-
rent dire¢tement. Maintenant, puis c}uc les Li-

nes BF, GC, quifontles Cotez oppofez du Pa-

: rallclo§ramme oudu Quatré FA, font paralleles,

il s’enfuit (par la 41. Prop.) que le Paralielo-
gramme FA cft double du Triangle FBC, puis
qu'ils font conftituez fur une méme Baze FB, &
entre mémes Paralleles FB, GC. De méme,

-puis que les Lignes AK , BD, font paralleles , par

conftruction, il s'enfuit que le Parallelogram-
me BK eft double du Triangle ABD, ¢tant tous-
deux conftituez fur la méme Baze BD, & entre
mémes Paralleles BD, AK. Comparant mainte-
nant le Triangle CBF avec le Triangle ABD, le
C6té CB du premier , eft égal®a Coté BD du fe-
cond , puis que ce font les Cotez d'un méme Quar-
r¢ BE. Par la méme raifon, le Cbté BF du pre-
mier , eft dgalau Coté ABdufecond. Si bien que
ces deux Triangles ontdeux Cotez égaux 4 deux
Cotez, chacun au fien. De ‘flus » ’Angle CBF,
compof€ d'un Angle droit & de I'Angle ABC, eft
égald ’Angle ABD, qui eft aufli compofé d'un
Angle droit & duméme Angle ABC. Donc ( par
la 4. Prop.) le Triangle CBF eft ¢gal au Triangle
ABD. Et ainfi le Parallelogramme BK, & le
Quarré FA, qui font doubles de chofes égales ,
font dgiux entr’eux , parle 6. Ax. De méme, puis-
?uc lesLignes IC', HB, quif{ontles Cotez oppo-
ez du Parallelogramme ou du Quarré Al, font
paralleles: il s’eufuit (par la 41. Prop.) que le
Parallelogramme AI eft double du Trangle ICB.
De méme, puis que les Lignes AK, CE, font

- parallcles, par la conftru&ion: il s’enfuit que le Pa-

rallelogramme CK eft doubledu Triangle ACE,
puis qu'ils font conftituez fur ine méme Baze CE,
& entre mémes Paralleles CE, AK. Comparant
maintenant le Triangle BCI avecle Triangle ACE, -
le Coté Cldu premucr, cft égal au Coté AC du

‘ ’ fecond 5
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fecond , puis que ce font les Cotez d’un méme
Quarrdé Al Par laméme raifon, le Coté CB du
premier, cft égal au Coré CE du fecond. De-
plus, I'Angle ICB, comptis des deux Cotez du
premier Triangle , eft égalal’Angle ACE, com-

pris des deux Cotezdu fecoud , chacun de ces An-

gles drant com-
pofé d'un Angle
droit& de I'An-
gle ACB. Denc L
(par la 4. Prop.) G A
le Triangle ICB

eft égal auTrian-

gle ACE. Erpar F c

confequent lePa- B

rallclogramme :
CK, & le Quar-
ré Al, qui fone
?oublcs1 de cho-
es doales, font 2
égs.uzx3 entr'eu. P K

Mais ila déja éed prouvé auparavant, que le Paral:

H

lelogramme BK eft ¢gal au (lllarré FA. Donc le.

Quarré BE , qui convient avec les deux Parallelo~
grammes BK, CK, ou plitot qui eft la méme
chofe, eft égal aux deur Quarrez FA, Al, pris
enfemble; Cequ'il falloit démontrer.

P R O-

-
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PROPOSITION XLVIIL
THEOREME XXXIV.

Sile QuarrédePun des Cotex dun Triangle
eft égal anx Quarrez des deux autres Cd-
tez, PAnglecomprisdeces denx antres
Cotez eft drois.

E fuppole qu'au Triangle c

ABCle Quarré du C6té BC

foir égal apx Quarrez des
deux autres Cotez AB, AC.
Cela éuant, je dis que I'An- -

gle CAB, compris des deux Co- B A E
tezAB, AC, cftdroit. Pour le prouver,

Elevezau Point A laLigne AE peipendiculaire 3
AC, & faites cetteLigne AE4galed AB; puis -
rezlaLignedroi 2 CE. Celapof¢:

Puis que le Triangle ACZ cF‘: Redangle, ils’en-
fuit, par la Propofition precedente, "%uc le Quar-
ré du Coté CE, quifoatient I'Angle droit CAE

eft ¢gal aux deux Quarrezde CA, &de AE, ou

de AB fon égal. Mais par la fuppofition , le Quar-
ré du Coté BC eft anfli égal aux deux Quartez de
CA, &de AB. Doncle &arré deBC& le (%u’—
ré de CE font égaux entr'eux, parlepremier Ax.
Et partant les Lignes BC, CE, qui font leurs Cb-
tez, font égales entrelles, par la troifiéme Re-
marque de la 46. Prop. Comparant maintenant le
Triangle ABC avec le Triangle ACE : le Coté AB
eft égal au Coté AE ; le Coté AC eft commun aux
deux Triangles ;. deplus, la Baze BC vient d’étre -
prouvée égale a la Baze CE. Donc (par la 8.

’ Prop.)



92 ELEMENS D’EUCLIDE.
Prop.) I'Angle CAB «ft égal 4 I'Angle CAE.
Maisl'Angle CAE eft droit, par la conftruétion,
Doncl'Angle CAB, eftauffi droic; Ce qu'il fal-
loit démontrer,

" ELE-
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LIVRE SECOND.

. DEFINITIONS.

EReétangle de deux Lignes droi-
{4 tes, eft un Parallelogramme ,

I'un de fes Angles, font égauxd
ces deux Lignes droites. .

? Ainfi le Redtangle des deux
Lignes droites AB, CD , eft le

Ré&angle EG, qui a I'un de fis A D
Corez, fcavoir EF, égal 4 AB; Cr——D
& laurre, fcavoir EH, égala CD. H G

Et ainfi , tout Parallelogram-
! me Rectangle eft compns de
. deux Lignes droites , qui font
I' Augle droit. E K
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"REMARQUE. : -

Pour mefurer 1a quanticd dela furface d'un Re&@-
angle, il faut (e fervir d’une petite mefure connug »
telle qu'on voudra ; par exemple , d'une Toife
quarrée, d'un Pied quarré , d’un Pouce quarré ; &
- voir combien deces Toifes, de ces Pieds, oude ces
Pouces quarrez, contient ce Rectangle.

Ainfi, pour trouver fa mefure oula quantité de
1a {urface 5: Rectangle EG» il faut divifer chacun

de fes Cotez en Toifes , en Pieds , ou en Pouces, &-

multiplier I'un par 'autre ; & le produit vous doa-
era ce que vous cherchez. |

Par exemple, polé que le 4
Coté EF co}r)xticngg ﬁquoi- B G
fes, & le Coté EH en con-
tienne trois : multipliant I'un
par l'autre, cela fair 18 Toi-
{es quarrées , qui eft la mefu- I
redela furface de ce Rectangle,

Etfi le Rectangle dont on veut fcavoir la mefure,
eft un Quarré: il faur fgavoir combien un de fes
Cotezcontient de Toifes, de Pieds, oude Poucesy
& le multiplier par lui-méme; & le produit vous
en donnerala mefure.

11. Un Gnomon, eft
mne partic d'un Pa. B E LY
rallelogramme compo- L
fée d’un des fI?arallclo- h

rammes qui font alen- 2
lz:‘;our du l%ametrc s & F k M
des deux Supplemens.

Ainfi dans Ie Quarré
ABCD, leQuarré FE,
avee les deux Supple-
mens AG, GC, eftun
Gnomon.

F

(o)

Er

- s
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Etpourle déﬁgner, ondécritune fonion de Cer-

«le, {emblable A KLM, que U'on fait pafler par ce

Quarré , & par ces deuxSupplemens, & quel’on
-marque avec trois lettres , comme eft ici marqué le
+Gnomon KLM.

PROPOSITION LI
THEOREME L

Si de deux Lignes droites 5 DPune eff cou-
pee en tant de pariies que I'on voudra:
les Rettangles compris de la non - con-
pée s ©° de chacune des parties de la
coupée 5 [ont égaux an Retlangle des
deux tontes.

E fuppofe que des deux Lignes AB, &C, la
premiere AB foit coupée comme I'en voudra,

*" parcxemple, auxpoints D, & E. Cela étant,
jedis, que les Re@angles compris de la non-cou-

. .péeC, &de chacune :ES parties de la coupde, fca-

voit AD, DE, EB, pris enfemble, font égaux

au Rectangle des deux toutes AB, & C. Pourle
“prouver , N

Elevez au Point A laLignedroite AF perpendi-

culaired AB, parla1r.da .

1. & €galeaC, parlaz. E G

dur. Puis, par les Points i

F, & B, menez lesLignes c

¥G, BG, parallelesd AB,
& a AF, parla ;1. dur.

Elevcz aux};’oiuts D,&E, A DE B

les Liguesdroites DH , EI, perpendiculaires iAB,

qui
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qui feront aufli parallelesa AF. Cela pofé:
Puifque AF eft ¢gale i C, ileftévidentquele

_Parallclogramme AG eft le Rectangle des deux
toutes AB, & C. 1l eft d'ailleurs évident que le
Re@angle AH eft compris de la non-coupée C,
ou defon égale AF, &dc AD, qui eftJa premie-
re partie de la coupée AB.
Deplus, lesLignes DH, & F__H G
El,érant égalesa AF, parla
34.dut. oud Cfon ¢gale:. c
Ies Parallclogrammé:s Dll, .
EG, font les Re&angles L

comipris de la non-cou%c’c A DE B
C, &dechacune des autres parties de la coupce
AB. OrtouscesRectangles AH, DI, EG, con-
viennent avecle Reftangle AG. Donc ils lui font
- €gaux., parle 8. Axiome; Cequ'ilfalloitdémon-
trer.

REMARGQUE.

Pour verifier cecy en nombres: Prenez par exem-
pleles deux nombres 10 & 6. Divifez 10 en trois
parties , tellesqu'il vous plaira, comme §, 3, &
2. Multipliez 10 par 6: il viendraéo, qui fera
le Rectangle desdeux nombresentiers. Aprés cela
multiplicz aufli§, 3, &2, paré: & iFvicndra
30, 18, & 12, qui {eront les Reétangles du
nombye entier 6, & de chacune des parties du
nombpre 10. Enfinajotitez les trois Retangles 30,
18, & 12: &lafommefera 60, quicft €gale au
Rectangle compris des deu[x nombres entiers 10
& 6.

P R O-
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PROPOSITION 1L
THEOREME IL

Si une Ligne droite et coupée comme I'on
voudra : les Reltangles compris de la
toute ¢ de chacune de [es parties , font
cganx au Quarré de la toute.

E fuppofe que Ia Ligne AB foit ¢, o B’
coupde comme i'onvoudra, par :
exemple, au Point C. Et je dis

que les Rectangles compris de la tou-
te AB, & de chacune de fes par-
ties AC, CB, pris enfemble, font A~ C B
égaux au Quarré de AB. Pour le .
P[Ouvcl’ » .
Déerivez fur ABle Quarré AE, parlagé.dur.
& élevez au Point C la LiFnc CF perpendiculaired |,
AB, qui fera auffi paral{c ed AD, ouaBE. Cela
of¢ :
F Puifque AD eft égalea AB, le Parallelogramme
AF cft le ReGangle compris de latoutc AB, &de
la partic AC. De méme, CF éant égalc 4 AD,
ou & fon dgale AB, le Parallclogramme CE cftle
Reé&angle compris de latoutc AB, & de {on autre
partie CB. Or les Retangles AF , CE, convien-
nent avec le Quarré AE , qui a ¢té fait fur la route
AB. Dotcces Rectangles ont égaux a ce Quarrd ;
Ce qu il falioir démontrer.

3

REMARGQUE

TPour verifier ceci dans unnombre : Prenez, par
Teme I, = E excm-

A

e eeetmerm by T T y
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exemple, 10, &ledivifez endeux pasties, com-
me 7, & 3. Cela €rant: le Rectangle du nombre
encrer 10 & defa partie 7, ¢ft 70. L'e Re@angledu
méme nombre 10 & de fon autre partie 3, eft 30
ajofitez ces denx nombres, .cela fait 100. Lequel
nombre eft égal au Quarréde 10.

PROPOSITION Il
THEOREME IIL

Si une Ligne dreite eff coupce comme on
voudra : le Retangle de la tonte, ¢
del'une de [es parties y eft égal an Reitan-
gle des deux parties , © au Quarré

de la partic premiserement prife.
JE fuppole quelaLigne ABfoit ¢ D F

. coupée comme l'on voudra,
par excmple au Point C. Cela
¢rant, je dis que le Rectangle
de latoute AB, &del'uncdeies
artics , par exemple AC, eit B

’E’gal au Ige&wglcpdcs deux par- A <
tics AC, CB, & au Quarré delapartie AC, qui

avoit éeé premierement prife. Pour le prouver,
Elevezau Point Ala Ligne AE perpendiculaire 4
AB, & égalca AC. Mencz par le Peint E la Ligne
EF parallele 4 AB; & parle Poine B la Ligne BF
paralicle 4 AE 5, & au Point C ¢levez laLigne CD
pcrgcndiculairc 4 AB, quiferaaufiparallelca AE,

oua BF. Cela pofé:

Puifque AE cft égale 4 AC, il s'enfuir que AD
eft le Quarréde AC, par fa 1. Remarquede la 43.
(1]
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du 1. Et puilque CD eft égale 3 AE, oud AC,
fon égale, il s'enfuit que CF eft le Rectangle des
deux parties AC, CB. Or le Quarré AD, &le
Redtangle CF , convienneut avec AF, qui eft le
Rectangle de la toute AB, & de la partic AC.
Donc le Retangle AF eft dgalau ReGtangle CF,
& au Quarré AD ; Cequ'il falloit démontrer.

REMARQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par
exemple, 10 ; divifez leen deux parties, comme
7 & 3. Cela érant, le Rc&anﬁle des deux parties
78& 3, eft21. Le Quarré de [a premiere partie 7,
eft 49. Ajofitez ces deux nombres, cela fait vo.
Lequel nombre eft égal au Re@tangle du nombre
entier 10, & de {a premiere pastic 7.

PROPOSITION IV,
THEOREME IV.

Si une Ligne droite off coupée comme l'on
voudra : le Quarré de la toute eft égal
aux deuwx Quarrez des partiesy € 4
deux Reftangles faits des deux parties.

E fuppofe que laLighe AB
J foitpl::zupgc comn'ige 'on € ED -
voudra , par exemple au
Point F. Cela érant, je dis
quele Quarrd de la toute AB I
eft égal aux deux Quarrezdes G H
parties AF , FB, & d deux B
ReQtangles faits de ces deux
o E 2 par-
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partics. Pour le prouver,

DéerivezfurlaLigre ABle € ED
Quarrd AD. Mencz la Dia-
gonale CB. Llevez au Poiat
FlaLigne FE perpendiculatze T

3 AB, qui fera aufliparalle’'e G ~ H

a AC, & a BD, Erparle A ¥ B

Toint I, ou 1z Ligne FE cou-

e la Diagonale CB, menez la Ligne droite GTH

pardiele a AB. Cclapofé:

“Puifque les Lignes AC, AB, qui font les Cotez
du Quarré AD, font (gales, il senfuit {parlas.
Prop. du 1.) que le Triangle ABC a les Angles
ABC & ACB, fur la BazeBC, dgaux entr’cux.
Drailleurs, les Lignes GH & AD ¢rane paralleles,

. & laLigne CIBtombant deflus, I Angleextericar

GIC eft €gal 4 fon oppof¢interieur ABC, parla

29.dur. Ocl'Angle ACBeft égaldl'Angle ABC,

Yonc 'Angle ACB, ou GCI, eft dgalal'Angle

GIC. Et par confequent dans le Triang'le CGlles

Cotez CG 5, Gl, quifoltientient ces deux Angles,

font dgaux entr'eux, parlag.dui.

D'ailleurs , puifque dans le Parallelegramme
GE, I'Angie GCE eft droit, ¢rantundes Argles
du Quarré AD : il s’enfuit ( parla2. Remarquede
1a 46. Prop.du 1. } que ce Parallelogramme GEa
fes quatre Angles droits. Et puiliuelesdeux Cotez
CG, GI, qui fout alentour d'un de ces Angles
droizs, fontdégaux entr'eux : ils'enfuir (parla 1.
Remarque de la méme Prop. ) que ce Parcllelo-
gramme GE eft le Quarré de GI, oude fon égale

AF. Deméme, puifGuelesLignes AC, FE, font.

paralleles, & que la Ligue BIC tombe deffus: I An-
gle extericur F:B eft dgul a fon oppofd intericur
. ACB. Mais I'Angle ASC cft (gala ACB. Done
IAngle ABC, ou FBI, eft dgal d I'Angle FIB.
Et par confequent dans le Trixrgle BFI les deux
Corez F1, ¥B , qui les fodticnuent , font aufhi

’

claux

‘.

[ e S



LIVRE SECOND. 1or

dgauxentr’enx, D'ouil fuit quele Parallelogram-
meFH, quiadeux Cotez égaux alentourdel’An-
gle droit IFB, eft le Quarré detaparticFB. De-
plus, AL ID , font dcuzz Parallelegrammes Reétan-
gles, puifque leurs Cotez oppofez font paralleles 5
& que les Angles A, & D, €rantdroits, tousles
autres le fontaufli. Or Aleft le Rectanglede AF,
FI, oubiende AF, FB; &Deft leReGtangle de
DH, HI, ou de leurs ¢gales AF, FB. Maisces
deux Rectangles Al, 1D, avec les deux Quarrez
GE, FH, conviennent avec le Quarré AD. Donc
ce Quarré leur eft égal; Ce qul falloit démon-
trer. -

. REMARQUE

1 fuir de cette Propofition ;. que quand deux Li-
gnes droites paralleles aux Cotez d'un Quarré, con-
nt la Diagonale de ce Quarré en un memc Poine:
es Parallelogrammes qui {e font alentour du Dia-
snetre font des Quarrez.

11 REMARQ_UE.

Pour verifier ceci dansun nombre : Prenez, par
wexemple, 10, &ledivifez en deux parties comme
7 8 3. Celadtant, le Quarré de 7 51{49 ; le Quar-
réde 3 eft 9 ; le Re€tangle des deux parties 7 & 3 5
cft 21. Ce méme Rectangle pris encore une fois
eft encore 2(. Ajofitez ces denx Quarrez & ces
deux Rectangles , celafait 100. Lequel nombreeft
¢gal au Quarré du nombre entier 10,

E; " PRO-
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PROPOSITION V7.
THEOREME V.

Si une Ligne droite eff coupée en deux par-
ties égalesy € en deux inégales: le
Reltangle compris des deux partiesiné-
galesy avec le Quarré de la partie du
milien, [ont éganx au Quarrédelamoi-
tiédelatoure. ’

E {uppofe que la G P
Ligne droite
AB foit coupée en >
deux parries éga- K LIX N ¥\

Yes au Point C , &
en deux indgales
au Point D. Cela D
¥uant, je dis que A C B
Je Retangle compris des deux parties indgales AD,
DB, avec le Quarré de la partie du milieu CD,
Lone égaux au Quarrd de lamoitid dela toute CB.
Pout le prouver,

Déenvez fur CBle Quarré CF; tirez la Diago-
nale BE ; dlevez au Point Dla Ligne DG perpen-
diculaire 4 AB , quiferaaufli paralieled BF, & &
CE. PuisparlePowt H, ou la Ligne DG coupe
la Diagonale, menezla Ligne droite IHK paralle-
Ie 4@ BA. Enfin menez parfc Point Ala Ligne AK
parallele 3 CE. Celapofé :

1l fuir de la 1. Remarque fur la Propofition
précedente , que LG eft un Quarré, i f{cavoir,
¢clui de LH, ou de fou égale CD. Par la mé-

me

N .-
———i —
Ty
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me raifon, DI eft aufli un Quarrd ; & parrant
DH eft égale & DB. Parconfequent le Retangle
AH &t leRedtangle comprisdes deux partics iné-
gales AD, DB. Defortequ’il nes’agir plus que de
prouver que’le Rectangle AH avecle Quarré LG,
font égaux au Quar é EF.- Pour leprouver,

Les Rectangles CH, HF; fontdgaux entr’eux,
parla43.du 1. Si donc on leur ajodite le Quarré
DI, les Rectangles C1, DF, feront aufli égaux
entr'enx. Mais le Rectangle AL eft égal 4 CI,
par la 36. Prop. du r. Doncil eft aufli égal A DF.
Maintenant , -f1 4 ces deux chofes ¥gales on ajolite
le Rectangle CH : le Retangle AH fera égal au
Gnomon %ANX. Etfi I'on ajofite 3 ce Rectangle
& Ace Gnomon le QBarré LG: le ReGangle AH

& le Quatré LG, pris enfemble , feront égaux
au Gnomon MNX & au Quarrd LG, prisaufli
enfemble. Or c¢ Gnomon & ce Quarré compo-
fent le Quarré CF. Doncle Reétangle AH, avec
le Quarré LG, font ¢gaix au Quarré CF; Ce
qu’il falloit démontrer. _ )

REMARQUE.

_ Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez,
parexemple, 20. Divifez ce nombreen deux par-
ties égales 10 & 105 & en deux inégales 17 & ¥.
Cela dant, le noiibre du milieu fera 7. Muln-
pliez mainenant 17 par 3; le Produit eft gr.
Quarrez ke nombre 7, vous aurez 49. Ces deux
nombres joints enfemble font 1003 qui cft le
Quarréde 10, oude la moitiéde 20,

E 4 PR oO-
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'PROPOSITION X1
THEOREME VI

Si une Ligne droise eff coupée en denx par-

ties égales, € qu'on lui ajositedireite-

ment une autre Lignedroite: le Reflan-
gle compris de la toure @ del'ajossée,

-comme d’une [eule Ligne, €~ de l'ajok-

tée, avec le Quarré®e la moitic de la
toute, [ontéganx au Quarre de la moi-
tic de la toute ¢ de lajoutee, comme
d’une feule Ligne.,

£ fuppole quelaLi- ;
gne droite AB foit ) ™M
coupceen deux par-
ties (gales auPointC, L %io 149 [
& qu'on lui ajoiie di-
redement la  Ligne
DD. Celadeant, je dis T B

quele Reétangle com- :
pris.de AD, BD, avec le Quarré de CB, font
ggaux au Qarré de CD. Pour le prouver,
Décrivez {ur la Ligne C le Quared CE ; tirez
la Diagonale DF ; ¢ievezau Point B la Ligne BG
perpendiculaire 3 AD, qui fera aufli parallele 4
DE, &aCF. Puis, parlePoint H, oula Ligne
BG coupe la Diagonale, menezla Ligne IHL pa-
rallelea AD. Enhn menez parleToinr A la Ligne
AL paralicle a CF. Celapolé:

Puifque

R T & A LT ST

-~
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Paifque,par la premierc Remarque de la 4. Prop.
Bleftun Quaxré: Dleft égale & BD, & ainfi Ye
Rectangle Aleftle Rc&angﬁ comprisde AD, BD.
Par la méme Remarque , KG eftaulli un Quar-
e, &le (Lu,arrc’ deKH , oude fondgale CB. De-
forte qu’il nie s'agit plus que de montrer que le

. Redtangle AT, avecle Quarré KG, fontéganxau

Quarré CE. Pour le prouver ,

Les Reétangles AK & CH, qui font conftituez
fur Bazes dgales, & entre mémes Paralleles, font
€gaux entreux, par la 36. Prop. du 1. Mais les
Redtangles HE & CH font aufli égaux emtr’eux,

arla43. Prop.du 1. Etainfile Re@tangle AK &
¢ Rectangle EH , qui font égaux i un méme Re&-
angle, font ¢gaux entr’cux. Sidonconleur ajotite
le Re@angle CI : le Rectangle Al fera égal au Gno-
mon MNO. Maintenant, fi onajoficead ce Rect-
angle & 3 ceGnomon le Quarré KG: leRectan-
le Al, avecle Quarrd KG, fera ¢gal au Gnomon

NO, avec ce méme Quarré KG. Or ce Gno-
mon & ce Cerre’ compofent le Quarré CE. Donc
le Reétangle Al & le Quarré KG font égauxan
QuarréCE ; Cequ'il falloir démontrer.

REMARGQUE

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez,
parexemple , 10. Divifez ce nombre en deux par-
ties égales § & §. Ajolitez 3 4 10, ccla ferars.
Cela étant, le ReGtanglede 13 & de 3, cft39. Le

" Quarrédelamoitic geft 2. Or39 825 font 645

ul ¢ft aufh la valeur du Quarré du nombre §,
compof¢ de la moiti€ §, & dunombre ajolicé 3.

E s P R O-
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PROPOSITION VIL
THEOREME VIL

Si une Ligne droite eft coupée comme Pons
voudra: le Quarré de la toure, € le
Quarré de Pune de fes parties, font
égaux au Quarré de Pausre partie, &
adenx Rellangles fairs delasoute ¢ de
Lapartie premicrement przfe'.

E fuppofc que 1a Ligne AB  C D
oit coupde comme ['on :
voudra aw Point F. Ceclla

éant, je dis que le Quarré de 1
la toute AB ,q& le'(%urré de Gf° H
I'une de fes parties , par cxem- B
ple de AF, font dgaux au A .
- Quarré del’autre parue FB, & 4 deux Redangles
faits de la toute AB &dcla partic AF, qui avoit
été premierement prife. Pour le prouver ,

Décrivez f{ur la Ligne ABle Quarré AD; me-
ncz |a Diagonale BC 5 élevez au Point Fla Ligne
FE perpendiculaire A AB, quiferaaufli parallele &
AC & i BD. Puis, par le Pointl, ou la Lignc
FE coupe la Diagonale , menez la Ligne GIH pa-
rallelea AB. C:g pold:

Puifque AD eft an Quarré,, AC eft égaled AB;

& par confequent le ReCtangle AE cft comprisde
latoure AB, &de fapartic AF. Doailleurs, puif-
que FH & GE font des Quarrez, par la premiere
Remarqueds la 4. Prop. le Reftangle GD compris
de CD, qui eft égale 4 AB, & de CG, quiclt

- dgale

PR
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égaled GI, oud AF , eft auffi comprisdc AB, &
de AF. Deforte qu'il ne s'agit plus que de prog-
ver que le Quarrd AD; & le Quareé GE , fohe
¢gauxau Quarrd FH, & auxvg:lcux Rc&angles AE,
& GD. Pourlep:ouver,. .

Le Quarré AD eft déjadgal au Quarré FH, &
aux deux Re&angles AE, ID, pris enfemble,
parlc 8. Ax. Sidoncon leurajolite lc Quarré com-
mun GE: il s'enfuivra que fc Quarré AD, & le
Quarrd GE, feront égaux au Quarré FH, au
Redtangle AE,. au Reétangle 1D, & au Quarré
GE. Mais [e Rectangle 1D, & le Quarié GE,
campofent enfemblé [e Re®angle GD. Et partant
le Quarrd AD, &le Quarré GE, font dgaurau
Quarré FH, & anx deux Retanglés AE ; & GD;
Ce qu'il falloit démontrer. o

.

REMARQUE

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez , par
exemple, 10; &ledivifezen 4 & 3. Cela drant,
le Quarré du nombre entier 10 eff ro0. Le Quarré
de la partic 7 eft 49. Cesdenx Quarrez fonten-
femble 149, Drailleursle Quarré de l'autre partié
3,¢eft 9; le Rectangle compris dunombre entier
10 & de la partic premierement prife 7, eft70. .
Le méme Re&tangle gris une feconde fois eft enco-
re70. Or g, 70, & 70; fontaufli 149,
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PROPOSITION VIIL
~ THEOREME VIIL

Si une Ligne droite eft coupée comme on
. vondra : quatre-fois le Rc&angle com-

pris de la route &

de Pune de (es par-

tiesy avec le Quarré de I autre partic,
[ont éganx aw Quarré de la touse O de

la partie premicrement prife, comme

dune fenle Ligne.

E fuppofe qtic ia"Lignc AB foit coupée comme
-} T'on vondraau Point C. Cela érant, je dis que

> quarre-fois le Retanglede AB, CB, avec le

uarré de I'autre partic AC , font dgaux au Quarré
delatoute AB, & dela partie premicrement prife

CB, commed une feule L.

Continuez ABversD,
& faites BD €gale a BC.
Puisayantdéeni fur laLi-
AD le Quarré AE, me-
nezla Diagonale DF. Ele-
vez aux Points B& C les
Perpendiculaires BG & CI,
qui feront anfli paralleles
4 AF & a DE; & parles
Points H & K, on BG &

ClI coupent la Diagonale DF , menez les Ligncs_»‘

igne. Pour le prouver,

I G E
_E
R~

6T
1S
N

C B O

Ko P

LHM & OKP paralleles 3 AD. Cela pofé:
Premierement ( par la premiere Remarque de

la 4.Prop.) BM & LG fontdes Quarrez, Enfuite

-

de

et
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de quoi NQ & OI font aufli des Quarzez, Or puif-
que BM eft un Quarré, laLigne BH eft ¢gale
BD ; laquelle ayant ¢té faite égale 4 BC, il s'en-
fuit que la Ligne BH eft égalea BC, &ainfique
le Rectangle CH eft un Quarré. Etrd'autant que les
Quarrez BM & CH ontle Coté BH commun, il
s’enfuit que ces deux Quarrez font égaux entr’eux.
Et par la méme raifon, les Q.Ilarrez CH & NQ_font
aufli égaux, puis qu'ils ontle Coté NH commun.
D'otl fuit que les Quarrez BM, NQ,, font égaux
entr’eux, puis qu'ils font tous-deux égaux 4 CH:
Cela éant, HM eft égal 4 HQ,, puiique ce font
les Cotez de Quarrez égaux. Etpartant HP cft en-
cofe un Quarré ¢gal aux trois autres. Enfuite de

uoi il eft évident que les Rectangles AH& LQ

ont compris de latoute AB & de {a partie BC. Ec
puifque (par la 43.Prop.du1.) le Rectangle HE
eft égal an Reétangle AH; il s’enfuit quele Rectanw

le HE eft auffi compris de AB & de BC. Dailleurs

es Rectangles 1Q & GP ¢tant fur des Bazes égales
KQ, QP, & entre mémes Paralleles IE & KP,
font égaux entr'eux , par ka 36. Prop. du 1. Sidonc
on leur ajofite les Quarrez égaux BM& QM ; il
s’enfuivra que QI, pris avec BM , fera équivalent
i GP, prisavec QM, c'eft i dire aufeul Retan-

le GM , ou HE. Erainfile Gnomon RST eft dgal
a quatte-fois le Retangle compris de AB, BC.
Maintenant fi 4 ces déux chofes égales on ajolite Ie
Quarré OI, qui eft le Quarré de OK, oude AC
fon égale: il s’enfuivra que quatre-fois le ReGtan-
glede AB, BC, avecleQuarré de AC, fontégaux

_au Gnomon RST , avec le Quarré OL. Or ce

Gnomon & ce Quarré compofent enfemble I
Quarr€ AE.. Donc quatre-fois le Reétangle de AB,
BC, avecleQuarré de AC, font égaux au Quarré
AE; Cequ'il falloit démontrer.

‘s Ey R -
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REMARQUE.

Pour verifier cecidans un :ombre: Prenez, par
exemple, 8; & ledivifezen 6 & 2. Celadnant, le
Rectangle dunombre encier §. & de fa partie 2, eft
165 & quatre-fois ce Rectangle eft 64. Dailleurs
le Quarré de lautre partic 6, eft 36. Or 64 & 36
fonr100. Ceque vaur aufli le Quarré du nombre
10, quieftcompofc du premier nembre 8, & de
fa parue premierement prife, afgavoir 2. .

PROPOSITION IX.
"THEOREME IX.

Siune Lignedroite off coupée en deux par-
ties égales y € en deux inégales o les
. Quarrez des deux parties inégales font

doubles du Quarre de la moitie de la -

towte y & du Quarré de la partic du
milien,
'E fuppofe que laLigne AB '
foit coupée en dﬂ?ll pac- . X
J tieségales auPoint C, &
en deux inégales au Point D ;
& que la partie du milieu foit
CD. Cela érant, je dis que les A cos
Quarrez des deux parties incgales AD , DB, font
doubles du Quarré dela moiné AC, & du Quarré
dc la partie du milica CD. Pour le prouver , :
Elevez aw Point C laLigne CE perpendiculaire &
AB, & dgaled AC. Menez au Point E les Lignes
) droites

e Rvav—— r—— g
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droites AE , BE. Elevez auffi au Point DlaLigne
DF perpendiculaire 2 AB; & du PeintF , ou la
Ligne DE coupe BE , abaiflez la Ligue FG perpen-
diculairea CE, qui feraauffi, parallele 2 CD. En-
fin du Point A au Point F menez Ia Ligne droite
AF. Celapofd:

- Puifque par la conftru&tion le Triangle ACE eft

" Hofcele, les Angles AEC & EAC , fur la Baze
. AE , font égaux emtrecux. Et puifque I’Angle

ACE eft droit, les deux Angles AEC, EAC, qui
font égaux, valent chacun undemi-droit. Etpar .
la méme raifon les Angles CEB , CBE , valent aufli
<hacun un demi-drote. Par confequent I’Angle
AEB, ou AEF, qui eft compof¢ de deux de ces
Angles, eft droit. Deplus, puifque dans le Triangle
EGF I'Angle EGF eft droit, & que I’Angle GEF
vaut un demi-droit, I'Angle EFG vaut aufli un
demi-droit. Dot il fuit que les deux CotezGE ,
GF , quiles folitiennent , font é%anx entr’eux , pat
ia 6. Prop. du 1. De méme, puifque dansle Trian-
gle FDB I'Angle FDB cftdroit, & que I'Angle B
vaut un demi - droit, I'Angle DFB vaut aufli un
demi-droit. Parconfequent les Cotez DF, DB,
qui les {oiitiennent , font égaux entr’eux.
Enfuitede quoi , puifque le Coté AE fotirient
I'Angle droit ACE , {fon Quarré eft ¢gal aux Quar-
rez gc AC & de CE, par la 47.Prop. du 1. Et
puifque ces deux Quarrez font égaux , ils'enfuit
que le Quarré de AE eft doubde du Quarré de AC.
De méme , puifque e Coté EF fofitient I'Angle
droit EGF, fon Quarré eft égal aux Quarrez de
EG & de GF. Et puifdue ces deux Quarrez fonr
€¢gaux, il s’enfuit que le Quarré de EF eft double
du Quarré de GF , oude fon égale CD. Etainf les
deux Quarrez de AE & de EF font doubles des
deux Quarrez de AC & de CD. OrleQuarré de
AF, quifoiirient]'Angle droit AEF, eft égal aux

. deux Quarrez de AE & de EF. Douc le Quarré ;.ic
N . , F
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AT cltdouble desdeux Quar- ®

rez de AC & de CD. Mais .

les deux Quarrez de AD & F

de D}: ’d qui comprcm[l_eut

I’Angle droit ADF, font - :
c'gaui au Quarté de AF. A cos

Donc les deux Quarrez de AD & de DF, oude
BD fon égale, font doubles des deux Guarrez de
AC & de CD; Cequ'il falloit démontrer.

REMARGQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par
exemple, 12, Divifez ce nombre endeux partics
dgales 6 & 6 ; & en deuxindgales 10 & 2. Cela
€tant, le nombre du milieu fera 4. Maintenant les

uarrez des deux pattigs inégales font 100 & 4
qut enfemble font 104. D’ailleurs le Quarré de la
moitié 6 eft 36 ; le Quarrc de la partie du milicu 4
eft 16; 16 & 36 font g2, quin eft que la moitié
de 104, oudont 104 cft le double.

ég@ﬁ :
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PROPOSITION X.
 THEOREME X

Si une Ligne droite eft coupée en deux par-
ties égales, € quon lus ajosite directe-

ment une autre Ligne droite: le Quar- -

ré de la toute €~ de Pajoutee, comme
dune feule Ligne , avec le Quarre de
Dajoiitée, font doubles du Quarré de la
moitié de la toure , € du Quarré de
Ja moitié de la towse & de Pajoiiréey
“comme d'une (enle Ligne.

E (uppofe que Ia Ligne = g ,
AB };git coupée en dcgﬁx ; B
parties égales au Point .

C, &qu'on lui ajotire direc- D
tement la Ligne BD. Cela
drant, je dis que le Quarré
de AD & lc Quarré de BD,

G

pris enfemble , font doubles des deux Quarrez de

AC & de CD. Dour le prouver , -

Elevez au Point Cla Ligne CE perpendiculaire §

AB, & égalea AC, ouiCB. DuPoint A au Poine
E menez la Ligne droite AE. Puis par le Point D
menez la Ligne FDG paralleled EC, ouperpen-
diculaire 3 AD ;*& par le Point E la Ligne EF pa-
ralleled CD. Tirgz du Point E, par le Point B, Ia
Ligne droite EBG, filongue, qu'ellerencontre iz
Ligne FDG au Point G. Enfin du Point A au Peimt

G me-

o T
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G menez la Ligne droite AG. E B
Celapofd, *
Puifque les Lignes AC,
CE, font égales, les Angles D
CAE, CEA, fur la Baze, A .
font dgaux entr'enx. Or
I’Angle ACE eft droit. Donc G
les Angles CAE, CEA, valent chacun un demi-
droit. De méme, puifque dans le Triangle ECB
les Cotez CE, CB, font €gaux, & quéi'Angle
ECBeftdroit, chacun des Angles CEB & CBE,
vaut un demi-droit. Et par confequent I'Ancle
AEB eft droit. Maintenant les Angles CBE &
DBG, qui fout oppoféz aufommet, fontdgaux
entr'eux. Mais I'Angle CBE vaut un demi-dsoir,
Donc I'Angle DBG vauraufliun demi-droit. De-
plus, dans le Triangle BDG I'Angle Deftdroit;
donc!’ Angle DGB yaut auffi un demi-droit. Et par-
tnt les Cotez DB, DG, qui fofitiennent les An-
glcs DGB, DBG; font dgaux entr’eux , parlaé.
u 1. De méme, dansle Triangle EFG I'Angle F
eft droit, puis qu'il eft oppofé 2 I'Angle C. Mais
I'Angle EGF vaut un demi-droit. Donc I'Angle
GEF vaut aufli un demi-droit. Etpartant les Chtez
FE, FG, qui les fofitiennent , font auflt ¢gaux en-
tr'cux, parlaé.dur.
Enfuite de quoi, puifque du Triangle ACEI'An-
§le ACE eft droit, le Quarré de AE eft dgal aux
cux Quarrez de AC & de CE, patlag7.dur.
Etpuifque ces Lignes {ont égales , le Quarréde AE
eft double du Quarrc de Ag‘;l De méme, puilque
du Triangle EFG I'Angle EFG eltdroit, le Quarté
de EG elt égal aux deux Quarrez de EF & de FG.
Et puifque ces Lignes fone égales, le Quarré de
EG ¢t double du Quarré de EF; oudelon égale
CD. De forte que les deux Quarrez dc AE & de
EG, font doubles des deux Quarrcz de AC & de
CR. Or le Quarré de AG, qui fottient l'Adng!g
roit

= P e e+
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droit AEG, cft égal aux denx Quarrez de AE & de -
EG. Donc le Quarré de AGeft doubledes Quar- |
rezde AC & de CD. Mais les Quarrezde AD & de
- DG , qui comprennent I’ Angle droit ADG , font :
égaux au Quarré de AG. Doncles Quarrez de AD ;
& de DG, oude BD fondgale, font doubles des :
Quarrezde AC & de CD; Ce qu'il falloit démon-
trer. .
' -,
REMARQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre: Prenez, par
exemple, 10. Divifez ce nombre en deux parties
dgales § & 5. Ajolirez 2d 10y celaferara. Cela ‘
¢tant, le Quarréde 12eft 144 ; le Quarréde 2 eft |
4 ; ces deux nombres fonr enfemble 148, D’ail- = |
leurs le Quarré de geft 255 le Quarré de 7eft 49. l
Ces deux nombres font enfemble 74, qui cft la
moitié de 148 , oudont 148 eft le double. |

PROPOSITION XI
PROBLEME L J

Couper une Ligne droite donnee, de telle
Jorte, que le Reitangle de la tonte , ¢~ de ‘;
Dune de fes parties, foit égal au Quarréde '
Pautreparsie. 1

E fuppofe que la Ligne droitedonnée foit AB ; l
& je propofe de la couperdeelle forre , que le :
*" Reétangle de la toute AB, & del'une defes '
arties , foit égal au Quarré de I'autre partie. Pour
e faire, » :
Décrivez fur AB le Quarré AC. Cougpez le C6-
: @
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té AD endeux également au Point E. Du Point E

au Point B menez la Ligne droite EB. Prolongez .

EAversF, & faites EF égaled EB. Décrivez fur
AF le Quarré AH 5 & prolongezle Coté HG juf-
qu'en 1. Cela drant, jedis ¢ B -
que la Ligne AB eft cou- .
pée au Point G commeila | G _H
€té propolé ; ceft a dire
de telle forte,que le Re&an.
le de la toute AB, &de
a partic BG, cft ¢gal au b E A F
Quarré del'autre partie AG. Pour le prouver,
Puifque Ja Ligne DA eft coupée en deux partics
égalesau Point E, & quela Ligne AFlui eft ajot-
tée: leRe@tanglede DF, &deFA, oudeFH fon

dgale, (C’ef} A dire leReCtangle DH, ) avec le Qua-

ré de la moitié EA, font égaux auQuarré de EF,
oudefon égale EB, parlaé.Prop. Orles Quar-
rezde AB & de EA font ¢gauxauQuarréde EB,
parla 47. Prop. du 1. Doncle Reétangle DH, & le
Quirréde EA, font égaux aux Quarrezde AB & de
EA. Oftant donc le Quarré de EA de ces deux Touts
dgaux, aulquels il eft commun, il reftera le
Rectangle DH égal au Quarréde AB, c'eft i dire
au Quarré AC. Que fi maintenant de ce Rectan-
le & de ce Quarré, quifontdgaux, l'on ote le.
Re@angle DG, qui leur eft commun, ilrefterale
Quarr¢ AH égal an Reétangle IB. Or le Quarré
AHeftle Quarrd de AG, & leRedtanglelB eft Ie
Retlangle compris de CB, ou de AB fonégale,
& de BG. Ileftdonc vraide dire, que la Ligne AB
a éré coupée comme il a ¢té propofe; Ce quil fal-
loit faire , & démontrer. ' :

-

REMARQUE.

11 eft impoffible d"exprimer en nombre 1a quan-
tité des parties AG, GB, dela Ligne AB coupie
. - tui-
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fuivant la Prop. précedente; parce que quelque
nombre de parties qu'on puiffe attribuerd la’ Ligne
AB, il elt impoflible que AG, ouGB; contien~
ne un nombre c’tcrmin‘} de ces partics,

PROPOSITION XI1I
THEOREME XL

Aux Triangles Amblygones, le Quarré
du Coté qus fextiens I Angle obtus eft plus
grand que les Quarrez des deux autres
Citez,y de la guantité de deux” Retan-
glesy chacun defquels eft comprisde lun
des Cotez. alentour de I Angle obtusy a
[eavoirde celui fur lequel érant prolongé
tombe la Perpendiculairede Angle op-
PofEs & delapartiecomprife entre cet-
te Pexpendiculasre & I Angle obtus.
et g g A

obtus. Cela érant, aprés
avoir prolongé I'un des Co-

.tezalentour de I'Angle ob-

tus, ccmme CB, vers D, & B L

8 avoirabaifté del'Angle Ala Ligue AD perpen-
diculaired CD: Je dis que le Quarré de AC eft
flus grand que les deux Quarrez Je CB & de BA ,
de la quantité de deux ReQargles, chacun def-
quels feracomprisde CB, & de BD. Pour Ie piou-
ver, ’

La
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La Ligne CD étant coupée au Point B, il s’en~
fuit  par la 4. Prop. ) que le Quarré de la toute
CD eft ¢gal aux deux Quarrez des deux parues
CB, BD, & 4 deux Rectangles compris de ces
deux mémes parties. Donc fi & ces deux Touts
¢gaux l'on ajotrele Quarré de DA, il s’enfuivra
que les Quarrez de CD & de A
DA feront dgaux aux trois
Quarrezde CB, deBD, &
de DA, & i deux Re@an-
gles compris de CB & de
BD. Mais le Quarréde AC C B D
(parla47.Prop.dur.) eft €gal aux deux Quarrez
de CD & de DA. Doncle Quarré de AC eft égal
aux trois %mrez de CB, deBD, &deDA, &
2 deux Rectangles compris de CB & de BD. D'ail-
leurs le Quarré de BA eft égal anx deux Quarrez de
BD & de DA. Prenant donc le %arré de BA, au
lieu de ces deux Quarrez : il s’enfuivra que le Quar-
ré de AC fera égalaux deux Quarrez de CB & de
" BA, &adeux ie&anglcs comprisde CB & de BD.
Er ainfi le Quarré de AC eft plus grand queles
deux Quarrezde CB& de BA , de la quantié de
deux Rectangles compris de CB & de BD; Ce
qu'il falloit démontrer.

&3

2
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PROPOSITION XIIIL

~

THEOREME XIL

Aux Triangles Oxyganes y le Quarré du
Coté qui fvitiens I Angle aign eft plus
petit que les Quarrez des dews ausres
Citez, de la quantité de deux Reltan-
gles o chacun defquels eff compris de
Pun des Cotez alentourde P Angle aigu
a [cavoir de celus fur lequel de I Angle

- oppof¢ tombe la Perpendiculaire , ‘©*

de la partie compnfe entre cette Per~
pmdiculaire o I’ Angle aigu.

E fuppofe qu'au Triangle ABC .o A
I'Angle C foitaign, & qu'a-
yant fait tomber de I'Anglc A
JaLigne AD perpendiculaire & la _
"Ligne BC, quielt 'undes Cotez B D C
qu: comprend I'Angleaigu , cette Perpendiculaire
tombeentre B & C. Cela deant, je dis que le Quar-
ré¢ du Coté AB, qui folitient I'Angle aiguC, cft
plus petit que les deux Quarrez des deux autres
Couwez AC, BC, de la quantité de deux Re@an-
gles, chacun dcfggcls fera compris du Coté BC,
qui eft alentour del’Angle aiguC, & fur lequel
de I'Anglc oppoft tombe la V'erpendiculaire AD,
& de la partic DC comprife enzre cette Perpendi-
culaire & I' Angleaigu, Pourle prouver,
: ' 1a
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La Ligne BC érant coupécau Point D, il s'en-
s'enfuit (par la 7. Prop.) que le Quarr¢ de la
toute BC, & le Quarré dcl'une de fes parties; i
fgavoir DC, font ¢gaux au Quarré del'autre par-
tie BD, & 4dcux Rectanglescompris de BCA& de
DC. Sidoncacesdeux Touts égaux on ajoiite le
Quarré de AD: il s’enfuivra que A
les trois Quarrez de BC, de
DC, & de AD, feront égaux aux
deux Quarrez de BD & de
AD, & adeux Re@tangles com- B D [~
pris de BC & de DC. Donc fi nous prenons le
Quarréde AC, aulieudesdeux Quarrezde DC &
de AD, auxquels ileft égal, parla 47. Prop. du
1. il s'enfuivra que les deux Quarrez de BC & de
AC feront ¢gaux aux deux Quarrez de BD & de
AD, & i deux Redtangles comprisde BC & de
DC. Duilleurs, le Quarré de ABeft dgal aux deux
Quarrez de BD & de AD. Prenant donc ce feul
Quarré aulieu des deux autres, il s'enfuivra que
lesdeux Quarrezde BC & de AC feront ¢gaux au

. Quarréde AB, & i deux Retangles compris de

BC & de DC. D'odil fuit quelesdeux Quarrez
de BC & de-AG font plus grands que le feul Quar-
ré de AB, dela quaniité de deux Rectangles com-
prisde BC& de DC ; ou, cequieftlameme cho-
{e, quele Quarré de ABcft moindre que les deux
Quarrez de AC & de BC, de la quantité de deux

Rectangles compris de BC & de DC; Ce qu'il
falloit démontrer, T
SN
A
(065 e
~4 oprro-
—— el
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PROPOSITION X1V,

PROBLEME IL

Décrire un Quarré égal 4 une Figure
rectiligne denneée.

E fuppofe que la Figure retiligne A foit don-
née; & je propofe dedécrire un Quarré égal d
cetee Figure. Pour le faire,

Décrivez premierement ( par la 45. Prop.du 1. )

le Parallelogramme Reétangle BD égal i la Figure
donnée A. Prolongez le Coté CD vers F , & faites

DF égale a DE. CoupezlaLi- H
gne CF en deux également au /7 \
Point G. Décrivez unt demi- A\ (€ D
Cercle du Centte G5 & de | G | F
Pintervalle GC, ou GF. En-

fin prolongez la Ligne ED, B E

jufqu'a ce qu'elle rencontre la Circonference du
Cercle au Point H. Cela étant, je dis quele Quar-
ré de la Ligne DH eft égal 4 la Figure rectiligne A.
Pour le prouver, :

Du Point G au Point H menezlaLigne droite
GH. Celapofé:

Puifque la Ligne CF ft coupde en deux partics
dgalesauPoint G, & endeux inégalesau PointD:
ils’enfiue ( parla s.Prop.) quele Rectangle com-

ris des deux parties inégales CD, DE, ceft i
dire le Rectangle BD , & Je Quarrédela partie du
miliew GD, font ¢gaux au Quarré de la moiti¢ de
fa toute GF, oudefonégale GH. Maisce Quar-
réde GH eft égal aux Quarrez de GD & de DH,par
la 47. Prop. du 1. Donc le Reétangle BD, & le
Quarré de GD, font égauxaux deux Quarrez de

Tome I. F GD

~
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GD & de DH. Et partant, fi
decesdeux Touts égaux I'on
O le Quarté de GD, qui
Jeur eft commun, lesreftes, @
feavoir le Rectangle BD, &
le Quarré de DH, feront

H
VY
G | F
a E

dgaux. Mais le Retangle BD a €td fait égalala
Figure rectiligne donnée A. Dene le Quarré de
DH eft auffi égal a certe Figure; Cequil falloit

faire, & démontrer.

ELE-

i Bd
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LIVRE TROISIE'ME.

DEFINITIONS.

Cercles dgaux, font des Cer-
4 cles dont les Diametres font
Circonferences , font égales.

font épaux [arce que leurs Diametres AC, DF,
font ~ ¢-

gaux ; ou

arce que ‘h
cs Lrgncs

droites .
GB, HE. c

qui  font

mendes du Centre i leurs erconfetcnces; font‘

Fa gCSa

/ égaux, ou dont les Lignes droi-
(/ i{ tes mendes du Centrc A leurs'
N)

 Ainfi les Cercles ABC» DEF,
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dgales. Mais les Cercles DEF, IKL, font iné-

» gaux , -parce que leurs Diameires DF, 1L, font..

MICEAUX ou parce que lesLignes drqitcs HE, MK,
ui {ont menées du Centre a leurs Circonferences ,
;]ont incgales.
2. LaTangente d'un Cercle, ou la Ligne qui
Ie touche, ¢{tune Ligne droite qui touche {a Cir-
- conference detelle forte s qu’érant prolongée, elle
ne la coupe point , & n'entre pointdang le Cercle.
Ainfi la Ligne AB eft Ia Tangeate du Cercle
BDE, parce quélle touche fa Circonfercice de
telle forte au Poine n C
B, qu'éant prolon-
gee elle ne facoupe
oint , & n'entre
{oin; dans le Cercle.
3. LaSecanted'un
Cercle, oula Ligne
qui le coupe , eftune L7gnc droite qui touche telle-
ment {a Circonference , qu’ctant prolongée, ellela
coupe , & cutre daiis le Cercle. : :
Ainfila Ligne GD eft la Secante du Cercle BDE,
parce qu'elle rouche tellement 2 Circonference au
Point D, qu’érant prolongde, clle la coupe ," &
entredansle Cercle, «
4. Des Cercles {ont dits e toucher T'un lautre,
quand leurs Circonferepces (¢ touchent fans {e cou-

per.

B A D o

Ainfiles Cercles ABC, DBE, font dits fe tou-
cher P'un Lautte, parce que leurs Circonferences
fe
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fe rouchent tellement au Point B, qu'elles ne f¢
coupent point.
' 5. Deux Cercles font dits e couper I'un I'antre ,
lorfque leurs Circonferences ne fe touchent pas
fimplement, mais qu'ils entregg reciproquemegt
I'un dans I'autre.

Ainfiles Cercles FGD , FGH, fontdits e cou-
per I'un l'autre, parce que leurs Circonferences ne
{e touchent pas fimplement , mais que ces Cercles
entrent reciproquement I'an dans 'autre.

6. La diftance d’'unc Ligne droite au Centre
d'un Cercle, cft la Ligne droite qui part du Centre
de ce Cercle, & qui tombe perpendiculairement
fur cerre Ligne.

Ainfi la diftance de la Ligne AB au Centre du
Cercle ABD, eftlaLigneEF, quipartdu Centre
E, & qui tombe perpendiculairement fur AB.
Droui il fuir que lesdeux Lignes
droites AB, CD, font égale-
mentdiftantes du Centre E,par-
ce que leurs diftances EF, EG,
font égales. Maisquela Ligne
HI eft plus cloignée de ce mé- °
me Centre, parce que {a diftan-
ce EK eft plus grande que celie
des autres. -

7. La Seiitendante, ou la Corde d'un Arc de
Cercle, eftla Ligne droite bornéedes deux extre-
mitez de cét Arc.

Ainfila Ligne droite ABeftla = ¢
Sotitendante ou. la Corde de I'Arc A
ACB, parcequ’clle eft bornée de’
fes deux extremitez A & B.

left évident que la méme Li-
gne ABeft aufli laSofirendante de
I'Arc ADB. Si bien quela Ligne ]
droite qui eft laSoficendapre d'un Arc, eft auffi fa
Soﬁ:cnjmtc du Complement de cét Arc 4 la Cic-
conferenceentere, T3 s.Un
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8. UnScgment, on une portion de Cercle, cft

une Figure comprife d'un Arc de Cercle& de fa

Sodtendante.

Ainfi les Figares ABC, FBG,
“¥DG, font des Segmens ou des
portions de Cercles, parce cha- , e
‘cunede ces Figures eft comprife o
‘d'un Arc de Cercle & de fa Soi- B g
‘rendante, B

9. La Baze d'un Segment de Cercle, cft 2
‘Ligne droite qui foltient ce Segment, & qui le
‘borne.

- Ainfi la Ligne FGecftla Bazedu Segment FBG,
& du Segment FDG, parce qu'elle les (ofirient .&
“Yes borne. .

10. L'Angle du Scgment, eft I'Angle mixte
*compris de I'Arc du Segment & de {2 Baze.

Amfi ' Angle mixte comprisde 'Arc FD, & de
la Ligne FG, eft I’ Angle du Segment FDG.

11, I'Angle au Segment, ou I'Angle dont le
Scgment cft capable; eft un Angle compris de
deux Lignes droites qui partent d'un Pointde I'Arc
du Segment; & qui aboutiffent aux deux extremi-
tez de {2 Baze. ’ :

Ainfil'Angle ABC eft un Angle B
au Segment, ou I'Angle dont le
Segmene ABC eft capable; parce
'3u'il eft compris des deux Lignes

roites BA, BC, qui partent du
Point B de I'Arc duSegment, &
aboutiflent aux deux extremitez de
faBaze A& C.

" 12, Un Angle au Centre d'un ‘Cercle, eft un
Angle compris de deux Lignes droites qui partent
du Centred'un Cercle, commel’Angle BED.

13. Un Angledla Circonference d'un Cercle,
eft un Angle compris de deux Lignes droites qui
"partent d’un Point gc la Circonference du Cercle,
'comme I'Angle BAD, - 14. Quand -

A C

e e crmarcmeceade e M Ao o i b s e
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14. Quand I' Angle que font deux A
Lignes droites qui partent du Centre
d’un Cercle, oud’unméme Poing
de la Circonference, a pour Baze
un Arc de ce Cercle, cét Angle eft
dit s"appuyer fur cét Arc. B D
Ainfi 'Angle BED, oul'Angle C

" BAD, eftdits'appuyerfur'Arc BCD.

1§. L'Arc fur lequel s'appuyc un Angle, ou
gui lui fere de Baze, eft I'Arc compris c%a; les
cux Cotez de I’ Angle. '

Ainfi I'’Arc BCD eft I' Arc fur lequel s’appuyent
les Angles BAD, BED, oubieneftla Baze de cés
Angles, parce que cét Arceft compris entre leurs
Cotez.

16. UnSeceur deCercle, eftune Figure com-

rife de deux Lignes droites qui fontun Angleau
Centre, & de lapartie dela Circonference que ces
deux Lignes em raflent, comme ci-deflus la Fi-
gure EBCD eft un Secteur de Cercle.

17. Des B B
Segmens E
fembla-
~ bles,font | L
des Seg-
mens /\

qui font A € A C b F
capables d’ Angles égaux.

Ainfiles Segmens marquez ABC, & DEF, font
des Segmens qui s’appellent femblables , parce que
les Al}gles ABC, & DEF, dontils font capables,
four égaux. Mais ces mémes Segmens ne laiflent
pas d’étre inégaux , parce que l'un cft plus grand
que l'autre, ~Au lien que les deux Segmens mar-
quez ABC, fout femblables, & dgaux; parce

ac non feulement ils font capables d’Angles
égaux , mais aufli parce que I'un n'eft pas plus
grand que l'autre.

F 4 18. Une”’

- L
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18. Unc Figurereiligne eft
dite infcrite dans un Cercle ,
lorfque le Sommet de chacun de
fes Angles eft dans la Circonfe-
rence du Cercle.

Ainfila Figure ABCD eft in-
ferite dans le Cercle ABCD,

parce que tous les Sommets de fes Angles A, B, )

A

C

C, D, fontdanslaCirconference dece Cercle.

19. UneLigne droite eft dite
“&tre dans un Cercle, lorfque fos

extremitez feterminentala Cic- B

conference.
Ainfila Ligne AB eft dite éure
dansle Cercle ABC,

e

I

P R 0-
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LIVRE TROISIEME. 11§
PROPOSITION I
PROBLEME L

Trouver le Centre d'un Cercle donné,

E fuppofe quel’on donnele Cercle ABC, &je
propofe d'en trouver le Centre. Pour le trou-
ver ,

Menez dansce Cercle la Ligne droite AC, qui
coupe la Circonference ouil vous plaira, comme
aux Points A & C. DivifezlaLigne ACendeux
dgalement au Point E, par laio. du1. Etparce

- Point menez la Ligne BED perpendiculaire 3 AC,

par la 11. du premier. Enfin coupezlaLigne BD
<n deux égalementau Point F. Cela éeant, jedis
que le Poiut F eft le Centre du Cercle ABC. Poux
le prouver , ‘

Premicrement il eft évident B
que tout autre Point que F,
pris dans la Ligne BD , ne peut
étrele Centre, puifque cétau-
tre Point ne diviferoit pas la (A
Ligne BDendeux dgalement. A ‘
C’eft pourquoi file Ceatre n’é- NE_C.
toit pasau Point F , il faudroit D
qu'il fir en quelque Poine hors de la Ligne BD,
Penfous, fi vous voulez, qu'il foit au Point G.
lManz’ dong les Lignesdroites GA , GE , GC. Ce-
a PO [ .

Comparez le Triangle AEG avee le Triangle
CEG. Le Coté AE du premier eft dgat au Coté
EC du fecond, par la conftrudtion ; le Cotd EG
eft commun aux deux Triangles ;- & la Baze GA
feroit égale i la Baze GC, puis qu'elles {eroient
tirées du Centre a la Circonference, . Ainfi (parla

’ Fy ' s.da
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8. du1.) I'Angle AEG feroit

égal dI'Angle CEG, & laLi-

gne GE feroit perpendiculaire

a AC, par la 26. Definition

du 1. Et partant les Angles rA
GEA, GEC, feroientdroits, A ‘

Mais , par la conftrution , NE_ €
I'Angle AEB eft droit. Donc D

il s’enfuivroit que ' Angle AEB & I'Angle AEG fe-
roient égaux, c’eftd direla partie au Tout ; ce qui
eft impoflible. 1I eft donc impoflible quele Cen-
tre du Cercle ABC foit horsla Ligne BD. Er par-

ant le Point F eft le Centredu Cercle ABC; Ce
qu'il falloit trouver,

I. REMARQUE

1 fuit de-13, que i dans un Cercle une Ligne
droite ¢n coupe urre autre quife termine 4 fa Cir-
conference, en deux également & perpendiculai-

rement, cette Ligne droite paflera par le Centre du
Cercle.

II. REMARGQUE

Pratique de cette Propofi-

tion. Prenez dans la Circon- / )2

ference du Cercle ABC trois ‘\'

Points, telsqu'il vous plaira, /

A, B, C. Mettez fucceflive- - \ B

ment votre Compas ddeuxde A,

cesPoints A & B ; & de méme

intervalle décrivez deux Arcs

de Cercle, quis’entrecoupent

aux Points G & H. Puis par

ces Points menez la Ligne

droite GH. Cela fait , mettezderechef fucceflive-

ment lc pied du Compas aux PoinisB& C; S de
méme

c .

i
}

.
"

R W
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méme intervalle décrivez encore deux Arcs de
Cercle, quis’entrecoupent aux Points D & F. Enfin
menez par ces deux Points la Ligne DF, fi longie,
qu'elle rencontre la Ligne GH au Point E. Alorsje
Point E fera le Centre qu'ﬂ’faﬂoit trouver.

PROPOSITION 1L

THEOREME I

Si ayant pris dewx Points dansla Circon-
ference dun Cercle, on mene de Pun &
Pautre une Ligne droite y clle tembera
dans le Cercle. :

ference du Cercle AlliE I'on

renne deux Points telsquon
voucﬁa, comme A & B; & que A
du Point A au Point Bon méne la A @ 8
Ligne droite AB. Ccla érant, je
digque certe Ligne tombera dans ce Cercle. Pour
Je prouver, :

Menez du Centre C aux extremitez de laLigne
AB les Lignes droites CA, CB. Puisayant pris 3
difcretion dansla Ligne ABunPointentre A& B,
comme par exemple D , mencz la Ligne droite
CD. Cela pofé: .

LesLignesCA, CB, qui partent du Centre C,
& vont {e borner i fa Circonference , fontégales,

]E {uppofe que dansla Circon-

_ Ainfi Jes Angles CAB, CBA , font dgaux entr’eux,

parla 5. du 1. Mais I'Angle CDBeft extericur au °
refpect du Triangle ADC. Donc (parlaté.dur.)
il eft plusgrand que fon oppofé interieur CAD , &

- fuic
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fuir (parlaig.dui. ) ue le Coté CD eft plus pe-
tit que le Coté CB, outlcm: un Plus grand An-.
le. Et puis qu'il eft plus petie,
on extremité D eft dans le Cercle.
Mais d'autant que I Point D a
€¢td pris & difcretion dans la Ligne
AB, & quclamémechofe fcpcut
prouver de to ‘; autre Point de
cettc Ligne, il {uitque cette Ligne toute ent iere cﬁ:
dansle Cercle; Cequ'il falloitdémontrer.

PROPOSITION 11,
* THEOREME IL

S5 dans un Cercley une Ligne droite paffe
par le Centrey €~ coupe en deux égale-
ment une autre Ligne droite qusi 'y paffe
pointy elle la coupera perpendiculasre-
ments Et fi clle la coupe perpendicn-
Lnsvement o cllelacoupera en denx éga~

Lement.

E fuppofe premicrement que
la Ligne droite BD, qui
eft dans le Cercle -ABC,

afle parle Centre E, & qu'el-
f e coupe en deux égalcmcnt au
Point F laLigne AC, qui n'y
pafle point. Cela étant, je dis
quc la Ligne BD coupe laLigne

AC perpendiculairement. Pour le prouver ,
! Menezles Lignes droiwes AE, EC. Cela pofé:
Dans

— e em apes. B = ]
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Dans les Triangles AFE & CFE, le Coté AFe
égalau Coté FC, par {uppofition. Le Coté FE eft
commun & ces deux Triangles. Deplus, la Baze

EA cft dgale & la Baze EC, par la definition du

Cercle. Done (par la 8. du 1.) I'Angle AFE eft

égal 3 I'Angle CFE, & laLigneBD eft perpendi-

~ culaired AC,, par la 2. Definitiondu 1. Cequ'il
falloit démontrer.

" Je fuppofe en fecond lieu, quelaLigne BD qui
pafle par le Centredu Cercle, coupe la Ligne AC
perpendiculairement. Cela étant, je disqu'elle la
coupe auffi en deux également. Pour le prouver,

PuifquelesLignesEA , EC, font égales, parla
definition du Cerele: les Angles EAC & ECA,
font égaux, par la §.du 1. D’ailleurs puifque la Li-
gne BY eft perpendiculaire d la Ligne AC, lesdeux
AnglesEFA , EFC, fontaufli égaux, Si bien que
les deux Triangles EFA, EFC, ontdecux Angles
dgaux.a deux ﬁnglcs , chacunaufien; &le gété
EF, qui eft communauxdeux , foiitientdes An-
gles égaux. Partant (parla26.dur.) le Coeé AF
cft égalau Coté FC 5 Ce qu'il falloit démontrer,

Fq PR O=
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PROPOSITION IV
THEOREME IIL

Si dans wn Cercle y deux Lignes droises
qui ne paffent paspar le Centre 5 sentre-
coupent o elles ne [e couperont pas une
Vautre en deux également.

“YE fuppofe que dans leCercle ABD les deux Li-
J gnes droites AB, CD, qui ne paflent point par
le Centre , fe coupent I'unel'autre au Point F. Ce-
la ¢tant, je dis qu'elles ne fe coupent pas toures-
deux en deux paruies égales. Pour le prouver,

§'il étoit poffible que chacu-
nede ces deux Lignes £t cou- D
pée en deux parties égales: il B
s'enfuivroit , par la Propofi-
tion precedente , qu’en menant A B
du Centre E auPoint F la Li- C
gnedroite EF , cette Ligne feroit perpendiculaire 3
chacune des deux autres AB, CD; & par confe-
quent que les Angles AFE & CFE feroient droits,
& dgauxentr'eux, & qu'ainfila partie feroit €gale
au Tour, ce qui eft impoffible. Il eft donc impoftible
que les Lignes AB, CD, fecoupent toutes-deux
en deux partics égales ; Cequ'il falloic démontrer,

ik

P R O~
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PROPOSITION V.
THEOREME:IY.

Si deux Cercles [¢ coupent Dun lautre
ils n'auront pas wn méme Centre.

E fuppofe que lesdeux Cer-
clcspioBCil BDC, fe cou- B
pent l'un l'aurre aux
Points B& C. Cela étant, je A [{D
dis qu’ils n’ont pas un méme
Centre. Pour leprouver,
S'il éeoit poflible qu'ils enf- . rd
fent tous-deux un méme Cen-

£

tre, 3 fgavoir E: enmenant de ce Point unc Ligne

droite 4 I'un des Points od ces deux Cercles s’eutre-
coupent , par exemple au Point B, -& une autre
,Lignc droite en quelqu'autre Point , comme A,

ui les coupit tous-deux: De ce que le Point E

eroit Centre du Cercle ABC, ils’enfuivroit que
lesLignes EA , EB, feroient égales. D'ailleurs , de
ce que ce méme Point feroit auffi le Centre du Cer-
cle BDC, il s'enfuivroit que lesLignesED , EB,
feroient aufli égales. Si bien que les deux Lignes
EA, ED, qui feroient égales 4 une méme, i
fcavoir AEB, feroient égalesentrielles. Cefti di-
re que le Tout ne feroic pas plus grand que fa partie;
cequi eftimpoffible. 1l eft donc impoffible que les
deux Cercles ABC, BDC, ayent un méme Cen-
tre; Cequ'il falloitdémontrer.

P R O-
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PROPOSITION VI
THEOREME V.

Sideux Cercles (¢ touchent Pun lautre en
dedans o ils w'awront pas un meme Cen-
tre.

Y E fuppofe que le Cercle BDE
touche lg Cercle ABC en B DA

dedans au Point B. Cela
€rant; je dis que ces deux Cer-
cles n’ont pas un mé¢me Centre.
Tour le prouver,
§'il éeoit poffible qu'ilseul~
fent tous-deux un méme Centre , 3 {cavoir F: me-
mant de ce Centre au Point de leur attouchement la
Ligne droite FB, puis une autre Ligne droite a
quelqu’autre Point de la Circonference du Cercle
ABC, parexemple auPoint A : De ce que le Point
F feroit le Centre du Cercle ABC, il s’enfuivroit
quelesLignesFA, FB, {eroient égales. Et parce
ue ce méme Point feroit aufli le Centredu Cer-
cle BDE, il s'enfuivroit que lesLignesFD, FB,
feroient aufli égales. Etainfiles Lignesdroites FA,
ED , qui feroient dgales d laméme FB, feroient
égaiesentr’elles, c'elt 4 dire que le Tour ne feroit
pas plus grand que fa partie ; ce qui eftimpoflible.
1l eft denc impoffible que les deux Cercles ABC,
BDE, ayent un méme Ceitre ; Ce qu'il falloir
démontrer.

P R O-
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PROPOSITION Vilr -
' THEOREME VI

St ayant pris un Point o autre que le Cen<

trey dans wun Cercle y on méne de ce
Point tans de Lignes droites que Lon
voudra o jufqw'a la Circonference 5 la
plus grande de toutes eff celle qui paffe
par le Centre 5 € la plus petite eft le
refie du Diametre. Quant aux autres
Lignes, la plus prochede cglle qui paf~
J¢ par le Centre eft plus grande qw'une
autre qus en off plus cloignée. Enfin de
pars & dautre dela plus petite , on ne
foanroit mener de ce méme Point plus
de denx Lignes droites égales entr’elles;

B {uppofe que dansle
J Cercle A})B » dont c A

le CentreeftE, on
ait pris a difcretion le
Point G , different du D
Centre F; & que de ce
Point on ait mend a la
Circonference pluficurs E
Lignesdroites, comme B
GA, GC, GD, GE,
_GB, entre lefquelles GA pafle par le Centre F', GGE
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GB achévele Diamerre AB. Celadrant, jedispre-

micrement que la Ligne GA eft la plus grandede

routes. Pour le prouver,,

Menez du Centre F aux Points C, D, E, lesLi-
gnesdroites FC, FD, FE. Cclapofé: ’

Au Triangle GFCles deux Corez GF , FC , font
plus grands que letroifiéme GE , parlazo.du1.
Donc fi aulieu de FC on prend FA 5 qui lui eft éga-
Ie par la definition du Cercle, les deux Lignes GF,
FA, ou la toute GA, A
fem plus grande que
GC. On prouvera de C
méme, que la Ligne GA
cft plus grande que les -

Lignes GD, GE. Mais D

GA cftauffi plus grande

que GB, puifque GA E

eft plus grande que le

demi-Diametre duCer- B :
clé, & que GBeft plus petite. Et partantla Ligne
GA eft laplus grande de toutes. .

Jedisenfccond lieu, que laLigne GBeft la plus
petite de routes. Pour Je prouver,

Au Triangle EGF, les deux Cotez FG, GE,
font plus grands que le troifime FE , parlazo.du
1. IIs font donc aufli plus grands que [a Ligne FB,
qui luieft égale. Sidonc de ces deux Touts mégaux
on Ote la partic FG, quileur eft commune: ils’en-
fuivra que le refte GE fera plus grand que le refte
GB, & ainfi que GBeftplus petite que GE. On
prouvera de méme, que GB eft plus fetitc queGD,
ouGC. Erpartantla Ligne GBeft la plus petite de
toutes,

Jedis en troifiémelien, quelaLigne GC, qui
eft la plus proche de la Ligne GA qui pafle par le
Centre, eft plus grande qu'une autre fl us éloignée,
parexempleque GD, ou GE. Pour le prouver,

Comparez les deux Triangles CFG, & DFG.

Le

T i e e e

. S
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Le COté CF du premier Triangle eft égal au Cée¢
FD dufecond, par ladefinition du Cercle ; le Cdrd

<FG eft commun 4 ces deux Triangles. Deplus,

I'Angle CFG, comprisdes deux Cotezdu premiet
Triangle, eft plusgrand queI’Angle DFG, com-
pris des deux Cotez'du fecond , puis qu'iln’eft que
faparde. Ainfi (parla24.dur1.) la Baze GC oft
plus grande que la Baze GD.On prouvera de méme,
que GD eft plus grande que GE. Etainfila Ligne
GC, qui approche le plus de la Ligne qui pafle par
le Centre, eft plus grande qu'une autre plus ¢loi-

‘gnée.

Jedisen quatridmelicu’, qu'on ne fcauroit me-

‘merduPeintG, depart& d'autre de la Ligne GB,

Elus de deux L@lgnes droires dgales entr’elles ; ou
ien qu'on n’en {gauroit mener une troifiéme égale
aux deux autres. Pour le prouver,

Meiez du Point F la Lighe FH .+ qui fafle-avec
FB I'Angle BFH ¢galal’Angle BFE ; & du Point
G au Point H menez la Ligne droite GH. Cela

“pofé:

Les Triangles GFH & GFE ont les deux Cotez

*GF, FH , égauxauxdeux Cotez GF, FE ; & I'An-

:gle GFH ; compris: des deux ‘Cdrez-du premier
riangle, eft dgal 4 l'An%le GFE , compris des

"deux autres ypar laconftruction. Donc la Baze GH
"eft ¢pale i laBaze GE, parla 4.du1. Ainfivoild

deux Lignes droites égales mences du Point G de
part & d'ainre de laLigne GB. 'Mais qu'on ne puiffe
-pas en menerune troifidmeé égale aux deux autres,
cela eft évident, par ce qui addja éeé prouvé. Car
cette Ligne ouapprocheéra plus prés du Point B, &
ainfi elle fera plus petite que GH: ouelleenfera
plus dloignée, & ainfi elle feraplusgrande ; Qui
-eft tout ce qu’il falloit démontrer.,

P R O-
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PROPOSITION VIIL
THEOREME VIEL

Si d’un Posnt pris bors &un Cercle on mé-
ne tant de Lignes droites gue l'on vou-
dra, qui [e terminent 4 la Circonferen-
ce concave du Cercle : la plus grande
de zoutes eft celle qui paffe par le Cen-
tres ¢ celle qui en eft plus proche eff
plus grande qu’sne autre qui en eft plus
cloignée. Tout au contraire : de celles
qus tombent [ur la Circonference con=
vexe, cells qui étant prolongée paffe par
e Centre o eff la plus petire de toutess
€ celle qui en cff plus proche eff plus
petite qu'une autre qui en eff plus éloi-
grée. Enfin de part O dauntre de la
plus petitey on ne [gauroit mener de ce
méme Point plus de denx Lsgnes droi-
tes égales emer'elles. ' '

E fuppofe que du Point A, pris 4 difcretion ,
ors du Cercle BCD, on ait mené pluficurs -
Lignesdroites AF, AG, AH, Al, quifevont
terminer d {2 Circonference concave ; & quela Li-
gue Al paffe par le Centre K. Celaérant, je dis
pre-
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premicrement que la Li- A
ne Al eftlaplus grande
etoutes. Pour le prou-

VE€IL

Menez du Centre K les
Lignes droites KF ,KG,
KH. Celapofé: '

AuTriangle AKH les
deux Corez AK, XH,
font Plus grands que le
troificme AH, paria zo.
du1. Or AK & KH fouz
dgaux 4 AK & a KI, ou 1
a la toute Al, Ainfi la
Ligne Al eft plus grande que laLigne AH. On
prouverade méme, quelaLigne Al eft plus gran-
de quela Ligne AG, & quelaLigne AF. Donc la
Ligne Al eft la plus grande de toutcs.

Jedisen fecond lieu , quelaLigne AH, qui‘eft
laplus Krochc de la Ligne Al qui paffe par le Cen-
tre, eft plus grande qu’une autre plus éloignde,
par exemple que AG, ou AF. Pour le prouver,

Aux Triangles AKH & AKG, les deux Corez
AK, KH, fontégaux auxdeux Corez AK , KG,
chacun au fien. Mais 1'Angle AKH cft plus grand
que I'Angle AKG, qui el que fa partie. Donc
{parlaz4.du 1.} laBaze AHeft plus grande que
la Baze AG. On prouvera deméme, que la Ligne
AG cft plusgrande quela Ligne AF. Ec ainfila Li-
gne AH , quiapproche le plus de la Ligne qui pafle
par le Centre, cft plus grande qu'une autre plus *
cloignée.

Je dis entroifiéme lieu, qu'entrelesLignes AB,
AC, AD, AE, qui parent du Point A, & qui
tombent fur la Circonference convexe du Cercle
BCD, laplusperite de toutescftlaLigne AB, qui
étant ‘projongée pafle par le Centre K. Pour le
prouver ,

Menez
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Menez du Centre K les Lignes droites KC, KD,
KE. Celapof¢: )
AuTriangle AKCle Cbié AK eft moindre que
les deux CotezKC, AC, parlazo. du 1. Donc
fi de ces deux Touts in¢gaux on ote des par: ics dga-
les, afcavoir KB& KC': lerelte A fera plus pe-
tit que lc refte AC. On prouvera de meme, que la
Ligne AB eft plus petite que AD, ou AE. Lt par-
tant clie eft la plus perite de toutes.
Je dis en ?uam’e’mc
lieu, qu’entre les Lignes
AC, AD, AE, ccllcqui
approche de plus prés de
laLigne AB,cft plus petite
quune autre plus éloi-
gnée. Pour le prouvet,
LesLignes AC, KC,
font mendes des extremi-
tezdelaligne AK , qui
eft undes Coiez duTrian-
gle AKD, & fe rencon-
trent dans ce Triangle, 1
Donc {parlazr. du 1.)
les Lignes AC, KC, font plus petites que les Li-

nes AD, KD.Sidonc de ces deux Touts indgaux -

on ot Jes parties égales KC, KD: lerefte AC fe-
ra plus petit quelerefte AD. On prouvera de mé-
me, que AD eft plus petite que AE. Etainfi de tou-
tesces Lignes, celle qui eft la plusproche de la Li-
ne AB eft plus petite qu'une antre plus éloignée.

Je disenfin qu'on ne fgauroit mener du Point A

de part & d'autredclaLigne AB plusde deux Li-
%ncs droites €gales entr’clles ; ou bien qu'on n'en

¢auroit mener une troifiéme égale aux deux autres.
Pour le prouver ,

Menezdu Centre K laLigne KL, qui faffe avec
KAl Angle AKL égaldl'Angle AKC; & du Poine
L au Point A menez la Ligne droite LA. Cela pofé :

: Les

b
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Les deux Trianglcs AKL, AKC, oot les deux
Cbtez AK , KL , égaux aux deux Cotez AK ,KC,
chacun au fien ; & I’Angle AKL , compris des
deux Ctez du premier Triangle, eft égalal’An-
glc AKC compris des deux autres Cotez,, par la

B
.«

conftruction. Donc la Baze AL eft égale d la Baze
AC,parla 4.du 1. Ainfi voild denx Lignesdroites
égales mendes du Point A de part & d"autre dela

Ligne AB. Mais qu’on ne puifle pas en mener une
troifime égale aux deux autres , cela eft évident,
par ce qui a déja éié prouvé. Car cette Ligne ou ap-
prochera plus pres de la Ligne AB , & ainfi elle fera
plus petite : ouelle en fera plus éloignée, & ainfi
elle fera plus grande ; Qui eft tout ce qu'il falloit

démontrer,

PROPOSITION IX.

: THEOREME VIII-

Si ayant pris un Point dans un Cercle,
Don peus mener de ce Point 4 la Cir-
conference du Cercle plus de dewx Li-
gnes droites égales entr'elles, ce Point=

Li ef le Centre du Cercle.

1E (uppofe que dansle Cer-

J cle BCD T'on ait pris le

Point A ; & qu'ayant mend

| de ce Point ad la Circonferen-

i ce lestrois Lignes droites AB,

i AC, AD, ces trois Lignes

' fe trouvent e'%ales.Cela étant,
je dis quele

B
c
D

, oint A cft le Centre de ce Cercle.
. Car ficela n’¢toit, i s’enfuivroit que d’un Point

pris
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prisdans un Cercle, lequel Point ne feroit pas le
Centre, onpourroit mener a la Circonference plus’
de deux Lignes droites égales entrelles ; cequi eft
impoflible par la 7. Prop. Par confequent le Point
A’ eft le Ceutre de ce Cercie; Ce qu'il falioit dé-
montrer,

PROPOSITION X.

THEOREME IX

Sideux Cercles [¢ coupent Pun Dautre, ils
ne [¢ couperont pas en plus de deux
Loints,

"E fuppofe que lesdeux

Cercles ABDGE &
ABCDEF fe coupent

I'un Pautre. Cela ¢rant, F H C
jedis qu'ils ne fe coupent

pas cn plus de deux E D
Points. Pour le prouver, G

Suppofons , sl eft
poffible, qu'ils {e coupent I'un l'autre aux trois
Points A, B, D. Celapofé:

Trouvez ( parla premiere Propofition) le Cen-
tre du Cercle ABDGE, & quele Centrefoit H ;
puis de ce Centre menez a ces trois Points A, B,
Dz_’les Lignes droites HA, HB, HD. Cecla

ofé:

Puifque le Point H eft le Centre du Cercle
ABDGE, les Lignes HA, HB, HD, qui par-
tent de ce Centre, & fe vont terminer 4 {a Circonfe-
rence, font égales entr'elles. Et puifque ces trois
mémes Lignes partent auffid'un Point pris dans le

Cercle
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Cercle ABCDEF, & qu clles vont fe terminera fa

Circonference , le Point H eft auffi le Centre du |
Cercle ABCDEF. Etainfiil s’enfuivroit que denx |
Cercles qui fe coupent I'un I"autre, auroient un mé- |
me Centre; ce qui eftimpoflible, parla 5. Prop.

1l eft donc impoffible que deux Cercles qui fe cou-

pent I'un l'autre , (e puiffent couper en plus de deux

Points ; Cequ'il falloit démontrer,

PROPOSITION XI,
THEOREME X

Si un Cerclé en touche-un autre en dedans
la Ligne droite menée par leurs Centres
ctant prolongée , paffera par le Poins de
leur attouchement.

ADE touche Ie Cerclc

ABC en dedans au ’
Point A. Ccla étant, je
dis que fi on méne par 8 . .

leurs Centres une Ligne

droite, cette Ligne drant

prolongde, paflera par le

Point de leur arrouche-

ment ; ou, cequi eft 1a méme chofe, que fi on

méne du Point F , Centre du Cercle ABC , au Point

A, qui eft le Point deleur attouchement, laLi-

gne droite FA: le Centre du Cercle ADE (e ren-

contreradans cetre Lione. : N
Car fi cela n’éroit ,Tc Centre du Cercle ADE fe-

roit en quelque Point horsdelaLigne FA. Quil

foit donc au Point G, s'ileft pofl.ble. Encecas,
. Tome 1, G fi

', E fuppofequele Cercle ' A
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fi I'on méne par le Point F, & parle Point G, Ia
Ligne droite FGDB, cllecouperala Circonference
des deux Cercles ailienrs qu’au Point de leur arcou-
chement. Puis menantdu Point G au PointAla
Ligne droite GA, cetre Ligneavec les deux autres

FG, FA, compofera le A

Triangle FGA, dont les

deux Cotez FG, GA, fe-

ront plus grands que le

troiﬁgmc FA, parla 20. B

du 1. 1fs (erontdoncaufy

plus grands que fon égale

FB. $i donc de ces deux

‘Touts inégaux on ote la

particcommune FG, lerefte GA fera plus grand
que le refte GB. Mais puifquele Point G eft Ie Cen-
tre du Cercle ADE , laLigne GDeft égale 3 GA,
Erainfi la Ligne GD feraauffi plus grande que la
Ligne GB , c'cft 4 dire la partie que le Tour; ce qui
eft impoflible. 1l e{t dorc impoftible quele Cen-
tre du Cercle ADE foit hors delaLigneFA; Ce
qu'il falloir démontter.

.

OOV
D ILIE

P RO-
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PROPOSITION XIL
THEOREME XL

Si denx Cercles (¢ touchent Pun autre par
dehors 5 la Ligne droste mence d'un Cen-
tre & Uautre paffera par le Poine de leur

asteuchement.
E fuppofe que les Cer- A D
cles ABC, DBE, (e
touchent I'un l'autre B G
par dehors au Point B, & <}

que du Centre de l'un au
Centre de I'autre on ait
mené la Ligne droite FG. Cela dtant, je dis que
» cetee Ligne yaﬂe ar le Point de leur attouchement.
Car i cela n’croit, elle pafferoit par ailleurs.
Pofons donc, s'ileft poffible, qu'eile pafle par les
Points C & E, & qu'ainfi la Ligne FCEG foir une
Lignedroite. Cela érant, les deux Lignes BF, BG,
ne concourront pasdireGement, & ainfi feront un
Angle au Point B, & avec latroifiéme FCEG fe-
ront un Triangle, dont lesdeux CotezRF, BG,
feront enfemble plus grands que le troifiéme
¥CEG, parlazo.dur. Maisles LignesFC, GE,
fontégalesd BY, BG, par la defintion du Cer- N
cle. Donc ces mémes Lignes FC, GE, feroient
aufli plus grandes que 2 Ligne entiere FCEG, c'eft
4 dire la partic quele Tout ; cequieft impoffible.
Il eft donc impoflible que la Ligne qui eft menée par
les Centres F & G, pafle par un autre Pointque B
Cequ'il falloit démontrer.

G2 'PRO-
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PROPOSITION XIII,
THEOREME XIIL

Siun Cercle en touche un autre , foit en de~
dans, [oit en debors, il ne le touchera
pes aplus d'un Point.

que le Cercle ADCrou-
che le Cercle ABC ende-
dans. Cela #rant, je dis
w'il ne le touche pas aplus
g'un Point.

Car ficela ¢roit, pofons,
s'il eft poflible, qu'ille tou-
che auxdeux Points A, & C,
Sicelacft: puifque (parlas.
Prop.) deux Cercles, done
T'untouchel'autrc en dedans, n’ont pas un méme
Centre, les deux Cercles ABC, ADC, auront
chacun leur Centre particulier , par exemple E & F.
Et puifque Jm: la1r.Prop.) laLigne menée par
les Ceutres de deux Cercles, dont I'un touche
T'autre en dedans, étant prolongée ,, paffe par le
Pointde leur actouchement, il s'enfuivra que fa
Ligne EF ¢rant prolongée de part & d'autre , paffe-
ra parles Points A & C. Enfuite dequoy , puifgue
le Point E eftle Centredu Cercle ABC, la Ligne
EA, &laLigne EC, font égales. MaislaLigne FA
eft plus grande que EA, qui n'eft que fa partie.
Donc elle eft autli plus %randc quelaLigne EC,
& a plus forte raifon que [a Ligne FC. Dailleurs,
Fui(quc le Point F eft le Centre du Cercle ADC,

aLigneFA, &laLigne FC, fent aufli c’gales.b‘ Si
icn

]E fuppofe premierement
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bien que les deux Lignes FA, FC, font enfemble
dgales, & inégales; cequi eft impoffible. II effy
donc impoffible qu’un Cercle qui en touche un au-
treendedans , letouche d plus d'un Point.

e fuppofe en {econd lieu que le Cercle GHI tou-
che le Cercle ABC par dehors.  Cela éeant, je dis
qu'il ne le fcauroit toucher 4 plus d’un Point.

Car par exemple, s'il le pouvoit toucher aux
deux Points G & I : puifque ces deux Points fe-
roient dans Ja Circonference decesdeux Cercles ;
en menant du Point G au Point Ila Ligne droite
GI, clle devroit {par la z. Prop.} tomber dans
'un & dans 1'autre de ces deux Cerclés 5 ce qui eft
impoffible, puifque l'un eft fuppofé hors de I'au-
tre. Ileft donc impoflible quele Cercle GHI tou-
che le Cercle ABC aplus d’un Point ; Qui eft tout
ce qu'il falloit démontrer. .

"PROPOSITION X1V,

THEOREME XIIL

Dansun Cercle, les Lighe.r droites égales

fons également difantes du Centres E:

celles qui font également difiantes.dwu Cen=
tre [ont égales enty’elles. B

-JE fuppofe gue dans le Cercle
J ABCD les deux Lignes droites -

AD, BC, fontégales entr’el-
les. Cela éant, je dis que ces
deux Lignes font ¢galement dif-
tantes du Centre E. C'eft i dire,
que fi du Centre E I'on abaiffe fur bc

ces Lignes les Perpendiculaires EF , EG, par fa
- G

3 12. du
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12.du 1. ces Perpendiculaires font ¢gales encr’el-

s. Pourle prouver,

Menez les deux Lignes droites EA, EB. Cela

ofé :

Puifque les Lignes EF , EG, partent du Centre
E, & qu'clles tombent perpendiculairement far
AD & fur BC, il s’enfuit qu'elles les coupent en
deux également,, parla 3. Prop. & partant AF eft
[ moiti¢ de AD, & BG lamoi- B
tié de BC : d’ o il fuit que lesdeux
Lignes AF , & BG, font ¢gales,
par le 7. Ax. du 1. Dailieurs, FrE
puifque le Triangle AFE eft ReGt-
angle, les deux Quarrez de AF
& de FE font dgaux au Quarré de b c
AE, ou de fon égale EB, par la 47. du 1. Mais
puifque le Triangle EGB eft aufli Rectangle, les
deux Quarrez de BG & de EG font aufli égaux au
Quarré de EB. Erpartant les deux Quarrez de AF
& de FE font dgaux aux deux Quarrez de BG & de
EG. Si donc de ces deux Touts ¢gaux onGreles
Quarrez de AF & de BG, quilont égaux, puif-
quc les dcux Lignes dont ils (ont les Quarrez font
égales, lesreftes’, afcavoir le Quarré de EF & le
(iuarré deEG, feront égaux entr’eux. D'ouil fuit
que les deux Lignes EF, EG, font égales entr'el-
les, parla 3. Remarquedela 46.du1.

Je fuppole en fecond lieu, que dans le méme

. Cercle ABCD les deux Lignes dreites AD, BC,
fount également diftantes du Centre E 5 ceft a dire
que les Perpendiculaires EF , EG, qu’on a abaif-
{¢esdu Centre E fur ces deux Lignes, font €gales.
Ccla édrant, je dis que cesdeux Lignes AD, BC,
font égalesentr’elics. Pour le prouver,

Meuez les deux Lignes droites EA, EB. Cela

of¢:

Puifque le Triangle AEF eft Re@angle , lesdeux
Quarrezde EF & de FA font ¢gaux au Quarré de
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FA, oudefonégale EB. Maisles deux Quarrez
de EG & de GB font auffi égaux au Quarré de EB. -

Donc les deux Quarrez de EF & de FA font dgaux

aux deux Quarrez de EG & deGB. Si donc de

ces deux Touts égaux on Ote les Quarrez de EF &

de EG, quifont égaux, puifque les deux Lignes
dontils font les C@Iarrcz font fappolées égales, les
reftes, d fcavoir Ie Quarrdde FA & le &mrc’ de
GB, f(erontégaux entr'eux. D'ou il fuit que les
deux LignesFA, GB, font égales entr'elles, par
- la 3. Remarque de la 46. du 1. Mais (par la 3.
Prop. ) les Lignes AD & BC font doubles de FA &
de GB. Donc ces deux Lignes AD & BC font éga-
les entr’elles;Qui eft tout ce qu'il falloit démontrer,

PROPOSITION XV.
THEOREME XIV.

Si on méne plufienrs Lignes droites dans un
Cercley la plus grande de toutes eff le
Diametre, O celle qus approchele plus

. présduCentre eft plus grande que celle qus
eneft plus éloignée.

E fuppole que dans le Cercle ¥
J ABCD onq aicmené plufieurs 2Kn
Ligaes droites, comme AD,
BC, FE; que AD foit le Dia- AR
metre, & que FE foir plus prés i !
du Centre G que neftlaLigne
BC. Celaérant, jedis premie-
rement que AD eft la plus gran- EDLC
dede toutes. Pour le prouver,

G4 - Abaiffez
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Abaiflcz du Centre G fur FE & fur BC les Per~
pendiculaires GH, GI. Celapofé:

Puifque BC eft fuppofe plus ¢loignée du Cen-
tre G que n'eft pas FE, laLigne Gleft plus gran-
de que GH, par la 6. Definition, Retranchez
donc de GI la partie GM, dgale 2 GH , & mencz par
le Point M la Ligne droite KML , perpendiculaire
i GL Enfintirez les Lignes droites GK, GB,GL ,
GC. Celapofé:

Au Triangle KGL, les deux FaKp
Cotez KG, GL, font plus grands ’
que le troifiéme KL, parla 20. /
dur. OrKG&GL font égauxd HIGY vty
GA& 2 GD, -ou au Diametre
AD. Dor:lc le Diametre AD eft

lus grand que la Ligne KL.

gdais? par l;] Prop. pré’cedcnre, EDLC
KL eft égalea FE, puifquelle eft autant ¢loignde
du Centre G que laLigne FE. Partant le Diamerre
ADeft plus grand que la Ligne FE. On prouvera
de méme, que ADeft [{lus %rand que BC. Etainfi le
Diametre du Cercle eft la plus grande de toutes les
Ligncs qu’on peut mener dans un Cercle,

edisenfecond lieu, que la Ligne FE, ou fon .

égale KL, quieft plusprésdu Centre G que neft
pas BC, cft plusgrande que BC. Pourle prouver ,
Aux deux Triangles KGL, & BGC, les deux
CotezKG, GL, fontégaux aux deux Cotez BG,
.GC, chacunaufien. Mais I'Angle KGL eft plus
%ra.nd que I'Angle BGC, qui n'eft que {2 partie.
onc (parlaz4.dur.) laBaze KLeft plus gran-
deque la Baze BC ; Quiceft tout e qu'il falloit dé-
mmontrer. _

PRO:

jp—
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PROPOSITION XVI
THEOREME XV.

Sionéléve une Pefpmdiculaire i Pextremi-
tédu Diametre d'un Cercle, glle touche-
rale Cercle fanslecouper. Etdelextre-
mité du Diametre on ne pourra pas mener
une Ligne droite qus (oit entrela Perpen-
diculasre ¢~ la Circonference. Deplus ,
P Anglemixtescompris delaCirconferen-
ce < du Diametre, eft plus grand que
tout Angle retiligne aigu; & I Angle
mixte, cazlzri: de la Circonference & de
la Perpendiculaire 5 eft plus petit que
tout Angle reftiligne asgn.

JE fuppofe qu'd I'extremité A du Diametre AC du
Cercle ABC , on aélevé la perpendiculaire AE.
Cela étant, jedis premierementque cette Perpen-
diculaire touche le Cercle fans le couper.
Carfi cette Perpendicu-
laire coupoir le Cercle, E|F
comme fair ici la Ligne
AB: enmenantdu Centre
D au Point ou cetrePerpen-
diculaire couperoit le Cer-
cle, parexemple au Point
B, laLignedroite DB;les
Argles DAB, DBA, fe-
roient égaux » parla s.dur. Mass l’Anglc DABecft
' G s droit,
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droit, par la conftrution. Par confequent I'An-
gle DDA feroic aufh droit; ce quicit impoflible,
par la17.du 1. Heft doncimpoflivle qu'une Ligne
droi.c ¢levde perpendiculairement a l'extremité du
Diantetre d'un Cercle, coupe ce Cercle. Et par
confequent il eft vrai qu'elle Je touche fans le cou-
per; &ainfi ‘}u'cllc elt hors le Cercle.

Je dis en fecond lieu,
que de l'extremité Aon ne
peut pas mener une Ligne
droite qui {oit entre Ia Per-
pendiculaire AE & la Cir-
conference AB. .

Car fi I'on prérendoit
qu'on en Yﬁt menerune,
par exemple AF: comme
cetre Ligne ne feroit pas perpendiculaire au Dja-
metre AC, ce Diametre ne lui feroit pas non plus
perpendiculaire. Doncentirant du Centre D une
Ligue perpendiculairea AF, cette Ligne tombera
en quelque Pointdela Ligne AF, par exemple au
Point G ; & ce Point feradifferent du Point A, &
par confequenthors le Cercle.  D'o il s'enfuivra

ue la Ligne DG, qui pafleraau deld de la Circon-
erence, {era plus grande que DA. Si bien que
dans le Triangle DAG, I'Angle DAG, qui cft
fofirenu du Coté DG, feraplus grand que I'Angle
DGA, quieft fotirenu du Coté DA, qui eft plus
petit. Orl’Angle DGA eft droit, par la conftru-
&ion. Donc ' Angle DAG fera plus grand qu’un
droit. Et ainfi deux Angles d'un Trtangle vau-
droient plus dedeux droits 3 ce qui eft impofTible,
paclary.dur. 1t donc impoflible de pouvoir
mener da Point A une Ligne droite qui {e trouve
e.:re la Perpendiculaire AE & la C'reonference AB.

Je dis en troifiéme lieu, que I'Angle BAD,
compris de la Circonference AB & dur Diamztre
AD, eft plusgrand que tout Angle rechiligne agu.

Car
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Car fi on méne du Point A une Ligne droite, &
quon I'approche be plus prés qu'il eft poflible de la
Perpendiculsire AE , afin de fairepar ¢e moyen J¢
plus grand Angle reciligue aigu qu'il eft poffible :
i s'enfuivra, parcequi vient détre prouvé, que
cetee Ligne tombera dans le Cercle, & partant

w’elle fera avec le Diametre AC un Angle plus pe-
ut que I’ Augle mixte BAD ; - lequel par confequent
elt plus grand qae tour Angle rectiligneaigu,

J;dis enfin, quel'AngE de contingence BAE,
compris de la Circonference du Cercle & de la Per-
pendiculaire AE , eft plus petit que tout Angle recs
tiligneaigu.

Car fi on méne du Point A une Ligne droite , &
qu'on I'approche le plus prés qu'il eft poflible de la
Perpendiculaire AE , afinde zirc par ce moyen le

.Plus petit Angle redtiligne aigu quil eft poffible: il

s'enfuivra deméme, par cequia €té déja prouve,
que cette Ligne romberadans le Cercle, & partane
qu'elle fera aveclaLigne AE un Angle plus grand
quel’Angle de contingence BAE ;. lequel par con-
fequent eft plus perit que tout Angle rediligne ai-
gu; Qui cft toyt ce qu'il falloit démontrer.

i
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PROPOSITION XVIF
PROBLEME IL

D’un Posnt donné hors d’un Cercle , mener
une Ligne droite qui touche le Cercle,

\

]E fup{;of'c T‘on doone e

Point A , hors le Cercle
BC; & je propofede me-
ner du Point A une Ligne droi-
tc qui touche le Cercle BC.
Pour le faire
Du Point A au Centre D
menez la Lignedroite AD ; &
du Centre D, & de 'intervalle DA , décrivez le Cer-
cle AEF. Puis du Point B, oulaLigne droitc AD
coupe e Cercle BC, élevezla Ligne droite BE per-
{v_:ndiculairc a AD. Deméme, duPointE, oula
igne BE co?c le Carcle AEF', au Centre D, me-
nez la Ligne droite ED. Enfin du Point A au Point
C, oulaLigne DE coupe la Circonference du Cer-
cle BC, menez la Ligne droite AC. Cela éuant, je
dis que JaLigne AC, qui part du Pointdonné A,
touche le Cercle BC. Pour le prouver,
Les Triangles ADC, EDB, ont les deux Corez

‘AD, DC, €gaux aux deux CotezED, DB, cha-

cun au fien ; & ’Angle D, compris de ces Cotez
égaux, eft commun. Donc (parla 4.du1.) la
Bazeeft ¢gale dla Baze, & J'Angle ACD cft ¢gal
d I'Angle EBD. OrI'Angle EBD eft droit, parla
conftruction. Donc I’Angle ACD eft auffi Stoit.
Et partant ( par la Propofition précedente )\la Li-
gue AC, quictt ¢levée perpendiculairement a l'ex-

tremitd

;
i

\
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tremité du Diametre DG, touche le Cercle BC
Ce qu'il falloit faire , & démontrer.

PROPOSITION XVIIL
T:HEOREME X VI

Si une Ligne droite touche un Cercle, ¢*
gue du Centre & Pattouchement on méne
sune autre Ligne droite, cetre Ligne [es
rd perpendiculasre 4 la Touchante.

AB rwouchele Cercle EDCau

PointE, & quedu Centre ¥

on méne au Point de ’attonche-

ment E {a Ligne droite FE. Cela
éant, je dis quelaLigne FE cft D

g\crpcndiculairc d la Touchante =% G B

B .

] E fuppofe quelaLigne droite Cc

Car fi FE n’¢toit pas perpendiculaired AB, on
pourroit {parla12.du1.) du Point F abaiffer fur
AB une Perpendiculaire , comme FG ; laquelle
allant rencontrer la Ligne AB en un autre Pointque
celui de I'atrouchement , paflera au dela dela Cir~
conferencedu Cercle, & par confequent fera plus
grande que FD, qui eft E:méc a cette Circonfe-
rence, ou que fon égale FE. St bien que dansle
Triangle FEG, 'Angle FEG, quieft folitenu du
Coté ¥G, fera plus grand que 'Anigle FGE, qui
eft ofitenu du Coté FE, qui eft plus perit. Or
FAngle FGE eft droit, par cette fguﬂ'e conftruc-
tion. Donc I'Angle FEG fera plus grand qu'un
droit. Er ainfi deux Angles d’un Triangle vau-
droient plusde deux droits; ce quieft impoffible ,

G 7 par
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parla17.duy. I eft donc impoilible que faLligne

YE ne {oit pas perpendiculaire AAB; Cequiiltal-

loit démontrer.

PROPOSITION XIX.
THEOREME XVIL

Si une Ligne droite touche un Cercle, ©*

—qm’ du Point de I'attouchement on élcve
une Perpendiculaire , elle paffera par le
Centre.

E fuppofe que la Ligne droite
J ABrouche le Cercle CDE, an
Point E 5 & que de ce Point on ¢lé-
ve la Ligne droite EC perpendicu-
laire 3 AB. Celaédrant, jedis que
cette Ligne paffe par le Centre, ou
ce qui eft la méme chofe, quele
Centre du Cercle (€ rencontre dans
laLigne EC. )

Car fi cela n'droit, le Centre de ce Cercle feroit
en quelque Point hors de cette Ligne , par exemple,
au PointF. Tirantdoncdece Point 4 celui de Pac-
touchement, laLigne droite FE: cette Ligne, par
la Propofition precedente, fera perpendiculaired
AB. Et partantr' Angle AEF fera droit. MaisI'An-
Flc AEC eft ddja droit, par fuppofition. Ainfi
"Angle AEF leroitégalal Angle AEC, cleftadi-
re lc Tour ifa partic; cequieft impoffible. Il eft
donc impoflible que le Centre du Cercle CDE foic
hors de la Ligne EC , laquelle par confequent patle
parie Centre 5 Ce qu il fajloit démontrer.

P R O-
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.. PROPOSITION XX

THEOREME XVIIL

AuCercle, I’ Angle du Centre eft double de
U Anglede la Circonference, quand ils
sappuyent tous-deux [ur un méme Arc,
ois qu'sls ont une méme porsion de Circon-
ferencepour Baze.

E fuppofe que dans le Cercle ABC, ' Angle BDC,
qui eft au Centze D, & I'Angle BAC, qui eft
a la Circonferen- A
cc , s'appuyent
tous -deux fur
un méme Are,
- & ont ]a méme
: portion de Cir-
conference pour
Baze, 4 fcavoir )
BC. Celaérant, je dis que I'Angle BDC eft dous
ble del’Angle BAC. Pour l¢ prouver,
"Menex é)ar les Points A & Dla Lignedroite ADE.
" Cela pofé : :
< Au Triangle ADB les deux Cotez DA, DB, font ar
: égaux, par la definition du Cercle. Donc (parla g,
i du1.) les deux Angles DAB & DBA font élgaux
o entt’eux. Or l‘AugTr extericur BDE eft égal aux

: deux Angles DAB & DBA , par la32.du1. Donc
.. I’Angle BDE eft double de I'Angle BAD. De mé-
\ me , au Triangle ADC lesdeux Cétez DA, DC,
y font égaux ; par confequent les deux Angles DAG
& DCA font aufli égaux. Orl’Angle EDC eft a/ufﬁ .

o . ég
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égal aux deux A .

Angles DAC &

DCA ; donc il A

eft double de D
I'Angle DAC.S1 E
donc a-1'Angle D

BDE on ljoﬁtc b c B. c
I'Angle EDC,& €
i I'Angle BAD on ajotite ’Angle DAC ; I'Angle
BDC fera double de I'Angle BAC, parle 19. Ax.
du1. Ce qu'il falloit démontrer.

Que fi le Point A avoit ¢té priscomme dans cette
feconde Figure , on auroit prouvé deméme, que
I'Angle BDE eft double del' Angle BAD, & que
1'Angle CDE eft double de l'Ang%c CAD. Enfuite
de quoi, 6tant I'Angle CAD de I'Angle BAD, &
I'Angle CDE de I'Angle BDE ; I'Angle reftant
BDC fera double de I'Angle reftant BAC, parle
20. Ax.du1. Cequ'il fallott démontrer.

PROPOSITION XXI.

THEOREME XIX

Au Cercley les Angles qusi (ont dans un
méme Segment 5 ou qui s’appuyent [ur un
méme Arc s [ont égaux entr’eux.

JE fuppofe

que dans
le Cercle
ABCD les
deux Angles
DAC,DBC,
foientdinsle
méme Scg-

ment
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ment DABC, ou, ( ce qui eft ]a méme chofe) qu’ils
s"appuyent tous-deux fur le méme Arc DGC. Cela
&ant, je dis que ces deux AnglesDAC, DBC,
font égaux entr’eux. Pour le prouver,

Comme tout Segment de Cerclecft plus ou moins
grand qu'un demi - Cercle ; fuppofons premiere-
ment que le Segment DABC foit plus Erand que
le Demi-cercle.  Cela (ugpofé » menezdu Centre
E aux extremitez D & C de laBazedu Segment, les
Lignesdroites ED, EC. Celapof¢:

L'Angle DEC, qui eftau Centre, eft double de
I'Angle DAC, qui cft 4 la Circonference, parla
Prop. precedente ; & par la méme raifon il eft auffi
double de I'Angle DBC. Et partant lesdeux An-
gles DAC & DBC, qui font chacun moiti¢ d'un
méme Angle, font égaux entr’eux.

Suppofons en fecord lieu , que le Segment DABC
foit pfus petit que le dgmi-Cercle. Cela fuppofé,
du Point A au Point B menez laLigne droite AB.
Celapofé:

Puifque le Segment DABC cft plus petit que le
demi-Cercle, il s’enfuit que le Segment DGC eft
plus grand que le demi-Cercle, & a plus forte rai-
fon e Segment AGB. D'oul il fiit que les Angles
ADB, ACB, qui (ontdans le Segment AGB, font
égaux entr'enx, par ce qui vient d'étre prouvé.
Drailleurs, les Angles AFD, BFC, font aufli:
égaux entr'eux, par la 15. dur. Par confequent
les deux Triangles AFD, BFC, ont deux Angles
¢gaux a deux Angles, chacun au fien. Et partant
le troifiéme DAF, ou DAC, eft égalautroifiéme
FBC,ouDBC, pirlez.Corollaircdela 32.dui,
Ce qu'il falloic démontrer.

P R QG
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PROPOSITION XXII,
THEOREME XX

Les Figures de guatre Cotex, infcrites au
Cercley ont les Angles oppofez, éganx &
deux drosts. ' -

“YE fuppofe que la Figure B
ABCD foit infcritedansle
*" Cerle ABCD. Cela drant,
je dis que les Anglesoppofez,
comme BAD & BCD, font
€gaux 4 deux droits. Pour fe
prouver, . D
Menez les deux Lignesdroi-
tes AC & BD. Cela pofé:
" L’Angle BAC & I'Augle BDC s"appuyent furle
méme Arc BC ; doncils {ont égaux , parla Propo-
fition precedente. L'Angle CAD & 1 Angle CBD
s'appuyent aufli fur un méme Arc, a{avoir DC ;
doacils fontaufli égaux. Partant les deux Angles
BAC & CAD, quifoutI’Angle total BAD, font
égaux aux deux 1nglcs DBC & BDC. Mais ces
deuxci pris avee le troifiéme BCD, valeatr deux
droits, par la 32. du 1, Doncl'Angle BAD, pris
avecleméme Angle BCD, valent auflideux droits.
On prouvera , parlaméme raifon, quz lcs deux
Angles ABC & ADC font égaux d deux droits; Qui
eft cc qu'il falloir démontrer.

PR O-
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"PROPOSITION XXII,

THEOREME XXIL

Sideux portions de Cercles [ons femblables
¢ inégales, lewrs Bazes ne feromt pas
égales. ‘

]E fuppofe que les deux

portions de Cercles

*) 'ABC,FGH, foient ' '
femblables & inégales. ; m
Cela étant, je dis que

leurs Bazes AC, FH, A CF H
ne font pas dgales.

Car f1 ces Bazes deoient égales: en tranfportant
par penf¢e le Segment ou portion de Cercle FGH
: fur le Segment ABC , on pourroit faire convenir la
b Baze FH avec la Baze AC. 'Etd’autant quele Seg-
; ment FGH eft fuppof¢ inégal au Segment ABC,
I'Arc FGH ne conviendroit pas avec I' A® ABC,
C’eft pourquoi I' Arc FGH tomberoit en quelqu’au-
tre endroit, comme par exemple 4 I'endroit ADC.
‘Tirant dong la Ligne droite ADB, qui coupe.ces
Arcsaux Pomnts D & B, & menant les Lignes droi-
tes CB, CD ;ils’enfuivea que puifque les Segmens
: ADC, ABC, font fuppofez femblables , les Angles
, ADC, ABC, qu font dans ces Segmens, feront
’ égaux entr’eux , par la definition des Segmens fem-

blables. Etainfi I'Angle ADC, qui eft exterieur au

refpectdu Trianzle DBC , feroit égala fon oppofé
; intericur DBC; ce qui et impoflible,par la 16.du r.
' Donc fi deux portions de Cercles font femblables 8¢
i indgales, leurs Bazes ne feront pas égales; Ce
: qu'il falloit démontrer.
} : P RO
;
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PROPOSITION XXIV._'
THEOREME XXIIL

i deux: Segmens , ou deux portions de Cer-

. clesy [emblables, ont pour Bazes des

Lignes droites égalesy ils [eront éganx
entr’eux.

]E fuppofc que les

B E
deux Segmens ABC,
DEF, f{oient fem-
blables, & que leurs
Bazes AC, DF, foient

égalcs. Cela étant, je A co F
dis que ces deux Segmens font égaux entr’eux.

Car s'ils éoient indgaux, 1l s'enfuivroit que
deux Segmens femblables & indgaux auroient des
Bazes ¢gales; cc qui eft impoflible, par 1a Prop.
preccdapre.  Donc ces deux Segmens font €gaux 5
Ce qu'il falloit d¢émontrer, i

9
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PROPOSITION XXV,
PROBLEME IIL

Une portion de Cercle érant donnée, dé=
crire le Cercle duguel elle eft portson.

E fuppofe que la portion de

Cercle ABC foitdonnée, & B
je propofe de décrire le Cer- \
cle entier duquel elle eft por- [ D )

tion ; c’eft 4 dire que je propo- :F
fe de rrouver le Centre Ju Cercle,
duquel la portion ABCeftdon- A C
née. Pour lefaire,

Prenez a difcretion dans la Circonference ABC
trois Points, par exemple A, B, C. Menez les
deux Lignes droites AB, BC. Coupez chacune de

.ces Lignes en deux également aux PointsD & E.

Dechacun de ces Points élevez une Perperidiculaire,
fzavoir DF, EF. Cela étant, jedis que ces deux
Perpendiculaires fe rencontreront ; & que le Point
de Kur rencontre , 4 {tavoir F, eft le Centre du
Cercle dont ABC eft une portion. Pour le prouver,

Du Point D au Point E menez la Ligne droite
DE. Celapofé:

Puifque les Angles BDF & BEF font droits , par
la conftru&tion , %cs AnglesEDF & DEF, quin’en
font que les parties , font moindres que deux droits.
Er partant les deux Lignes DF , EF, fe doivent
rencontrer , par la Remarque dela28.dut. En-
fuite dequoi, il s’enfuit, parla 1. Remarque de la
premiere Prop. de ce Livre, que le Point Feftle
Centre cherché; Cequ'il falloit démontrer.

P RO-
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" PROPOSITION XXVI .
THEOREME XXIIL

Axx Cercles égaux 5 les Angles égauz
Sappuyent fur Circonferences f:gale: 3
[ost gw'ils foient conflisuez. an Centre,
ou 4 la Circonference.

E fuppole que les B
J Cercles ABC,
DEF, foient ¢gaux,
& que les Angles
AGC, DHF, qui
font conftituezau
Centre ,oules An- K
gles ABC, DEF, qui font conftituez  la Circon-
ference, foient aufh égaux entr'eux. Celaédrant,
jedis queles Arcs AIC , DKF, fur lefquels ces An-
gles s'appuyent , font ¢gaux entr’eux. Pour k
prouver ,

Menez les Lignes droites AC, DF. Cela pof¢:

Puifque les Cercles ABC, DEF, font ﬁ[:ppofcz
dgaux , il s’enfuit que les Cétez AG, GC, du
Triangle AGC, fontégaux aux deux Corez DH ,
HF, du Triangle DHF. Deplus, I"Angle AGC
eft fuppof¢ ¢gal a I'Angle DHF. Partant la Baze
AC eft ¢gale 4 la Baze DF, parlag.dur. Ainfi
nous avons deux Segmens de Cercles ABC, DEF,
qui font femblables .” puis qu'ils font fuppofez capa-
bles d Angles égaux ; & qui d'ailleurs ont pour Ba-
zes des Lignes droites égales, fcavoir AC , DF.
Et partant ces deux Segmens font éghux, par l€
24. Prop. D’ou il fuit, que fi on les re des deux

. ) Cercles
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Cercles entiers , qui fone fuppolez égaux , les Arce
reftans AIC, DKF, feront égaux entr'eux ; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXVII
THEOREME XXIV.

Aux Cercles égauxy les Angle: qui s’ap~
puyent [ur Circonferences égales fons
égaux entr'enx o [oit qu'sls [oient con=

! Sflituez. an Centrey onala Circonference.

E fappofe que les Cercles ABC, DEF, foient
Y dgaux, & queles Arcs AC, DF foient aufli
égaux. Cela drant, je dis premierement que les
Angles AGC,DHF ., qui font conflituez aux Cen-
tres G & H, & quis'appuyent fur ces deux Arcs,
. fontégaux entr’eux. -
\ Cars'ils n’étoient _
pas dgaux, il fau-
droitquel’un de ces
Anzles  far  plus
grand que lautre,
Pofons donc que ce C
foirl Angle AGCSi A1 - P F
cclaeft, parla 28. dui.on pourraen retrancher une
partie, comme AGI, égale a DHF, Enfuite de quoi,
par la Prop. precedente, I'Arc Al fera égal al'Arc
DF.Mais["Arc ACeft d¢ja fuppof¢ égal 3 1’ Arc DF.
Ainfi I'Arc AT & I'Arc AC feroienc égaux entr’cux »
c’eft 4 direla partieau Tout 5 ce qui eft impoflible.
11 eft donc impoffible que I'Angle AGC foit plus
grand que I'Angle DHF. On prouverade méme,
que I'Augle DHF n’eft pas plus grand que l'Angclc
- AGGC;;
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AGC ; & partant cts deux Angles font dgaux ; Ce
qu'il falloit démontrer.
Je dis en (econd licu , que les Angles ABC, DEF,
ut font a laCircon- :

n E
erence, & qui S‘af'
puyent {ur ces me-
mes Arcs , font 1Y
€gaux entr’eux. /
Car (par la 20. C
A ¥

Prop. ) ces deux .
Angles ABC , DEF, font moiti¢ des Angles AGC,
DHF, qui viennent d’ctre prouvez ;:gaux. Et
partantles deux Angles ABC, DEF, fout égaux
entr'eux, par le 7. Ax. du 1. Cequ'il falloicdé-
montrer.

PROPOSITION XXVIIL
THEOREME XXV.

Aux Cercles égaux o les Lignes droites éga«
les foutiennent Circonferences égales.

E fuppofe que B B
] les  Cercles
ABC , DEF,
foient égaux, & G H
que les Lignes \ \
AC, DF, qui zX CD B
font les Sofiren- ~
dantes des Arcs I K

AIC & DKF, foient égales. Cela érant, jedis que
les Arcs AIC & DKF (ont égaux entr’eux, Pour le
prouver, .
Mencz des Centres G & H les Lignes droites GA,
GC; HD, HF. Celapofé:
Les
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Ies Cotez GA, GC, daTriangke AGC, font
égaux aux Cotez HD, HF, du Triaugle DHF,
par la definition des Cercles égaux. Deplus, la Baze
AC cft égale 4 la Baze DF , par {uppofition. Done
PAnglé AGCeftégal d I'Angle DHF, parla 8. du
1. D'ou il fuit (par la 26,Prop.} que les Arcs
AIC & DIKF, fur lefquels ils s'appuyent, font
dgaux cner'eux; Ce qu'il falloit :jc’montrer.

PROPOSITION 'XXIX.
THEOREME XXVI

Aux Cercles égaux yles Circonferences éga-

" \ ~
les ont leurs Soutendantes égales,

E fuppofe que B

les Cercles

ABC, DEF, G -
foient dgaur, &
que les Circon- / \ / \
ferences ou les A CD o
Arcs AIC , \/ \-/
DKF , foient I

auffi égales. Celadrant, je dis queles Lignes AC
& DF, quienfont lesSolitendantes , font égales

entr’elles. Pour le prouver,

Menez des Centres G & H les LignesdroitesGA,
GC; HD, HF, Celapof:

Puifque les Cercles ABC, DEF, font fuppofez
dgaux : les deux Cotez GA , GC, du Triangle
AGC, font égaux aux deux CotezHD, HF, du
Triangle DHF, Drailleurs I"Angle AGC, compris
des deux Cotezdn premier Triangle , eft égal &
I'Angle DHF , compris des deux C6rez du fecond 5
puifque les Arcs fur lefquels ils s'appuyent font

Towie L H égaux
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égaux par {uppofition. Et partant [a Baze ACeft

¢gale 2la Baze DF, parla 4.du. Cequ'il falloic
démontrer. -

PROPOSITION XXX
PROBLEME 1V.

Conper e denx également un Arc de.
Cercle donné. -

E fuppofe que I'Arcde Cercle B

] ABC, foitdonné ; & je pro-

" pofe de le couper en deux

parties égales. Pour le faire , :
Du Point A au Point C menez

1a Ligne droite AC ; coupez cet-
te Ligne en deux égalementau Point D5 élevez ad
Point Dla Perpendiculaire DB, qui rencontre I'Arc
au Poinr B. Cela érant, je dis que cct Arc eft coupé
en deux dgalement ; ceft a dire que 'Arc AB eft
éoal al’Arc BC. Pour le prouver,

Menez les Lignes droites AB, BC. Celapofe:

Le Coté AD, du Triangle ABD, eft ¢gal au
Coté DC, du Triangle CDB, par Ja conflruction.
Le Cocé BD eft commun 4 ces deux Triangles.
Deplus, 1 Angle ADBeft égald'Angle CDB, par
la conftru&tion. Donc la Baze AB eft dgale 4 1a Baze
BC, parlag4.du1. Etparconfequent les Arcs AB,
BC, que ces deux Bazes folitiennent , font egaux
entr'eux, parla28.Prop. Cequ'il falloit faire , &
démontrer.

P R O-

A D €

e el -

—_—




ey

LIVRE TROISIE'ME. 171

PROPOSITION XXXI
THEOREME XXVIIL

"Au Gercle, I Angle qus eff au dems-Cer=
cleefidroit; celui qus eft au plus grand
Segment eft plus petit gw'un droit 5 O~
celui qui eft an plus petit Segment eft
plus grand qu'un drost. Deplus, I An-

“ gle du plus “grand Segment eff plus
grand gwun dreit; ¢ P Angle du plus
petit Segment eft plus petit qu'un drost.

IE fuppofe qu'an Cercle k

ABC, D foit le Centre,

& ADC le Diametre,, &
u’ayant pris dans la Circon-
erence le Point B a difcretion,
on ait mené de ce Point aux
extremitez du Diametre les
deux Lignes droites BA , BC,
qui font I"Angle au demi-Cercle ABC, Cela dtant,
je dis premicrement que I'Angle ABC eft droi.

Tourle prouver, -
Menez du Point D au Point B laLigne droite

DB, & continuez la Ligne AB vers E. Cela pofé:
Au TrianFle ABD, les Cotez DA, DB, font

égaux , par [adefinition du Cercle. Donc I'Angle

ABD eft égal 4 I'Angle BAD, parla.du1. De

méme, au Triangle DBC, les Cotez DB, DC,

érant égaux , I'Angle DBC eft égal i ' Angle BCD.

Et ainfi I'Angle total ABC eft ¢gal aux deux An-

H: gles
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gles BAD, BCD. Drailleurs, I'Angle exterieur
EBC eft ¢gal a ces deux mémes Angles BAC, BCD,
par la 32 du1. Pdrrant I'Angle ABC & I'Angle
EBC fonr ¢gaux entr'cux. Erpar confequent la Li-
gne BCell perpendiculairea AE, & 1'Angle ABC
cit droit; Cequ'il falloit démontrer.

- Jedis enfecondlicu, que i"Angle BAC, quiclt
au plus graind Segmenz CADB, eil plus perit qu'uinn
droit. Pour ke prouver, :

Au Triangle ALC, lesdeux .
Angles ABC & BAC font plus n L

T
ties que deux droits, par la -
fc7. d:} 1. Or il vient d'¢ue (7 \:\\\
prouvé que I'Ancle ABCeft AF N C
droir. Donc 'Angle BACeft - L
moindrec qu'un droir ; Ce
qu'il fulloit encore démon-
trer. . . .
Je disen troifidme lieu , que I'Angle BFC, qui
eft au plus petic Segment CEB, eft plus grand qu'un
droit. Pour le proaver,

La Figure de quarre Cdtez ABFC eflinferite an

Cercle 5 & ainfi les deux Angles oppofez BAC &

BFC {on: {gaux a deux droits, par la 22. Prop.
M-ds il vient d'ésre prouvd que 1'Anglc BAC eft
moiad:c qu'un droit. Donc I'Angle BFC eft plus
grand qu'un droit; Cequ'il falloi: encore démon-
trer. .
Je dis en quarriéme licu, que I'Angle du plus
grand Legment, celt 4 dire I"Angle mixee CBA ,
quicil comprisdela Lighe droite 5C , & de la Cir-
conference BA, eft plus grand qu'un droit. Pour
le provver,

1’Angle mixte CBA eft plus grandquel’Angle
e higae ABC, qui n'eft que fa partie. Or l'}\&n-
gic Aiilelt droit, comme on vicnt de le prouver.
Donc I'Angle mixte CBA eft plus grand qu'un
dioit 3 Cequ'il falloit démo.itrer.
. ' Jc
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Je dis enfin que I'Angle du plus petic Segment,
c’eft d dire I’ Angle mixte CBF , qui eft comprisde
la Ligne droite CB, & dela Circonference BF , eft
plus petit qu'un droit. Pour le prouver ,

1’ Angle mixte CBF eft plus petit que I"Angle
rectiligne CBE , dent il n’eft que partie. Orl'An-
gc CBE cftdroit, ¢comme on vient dele prouver.

onc I" Angle mixte CBF eft plus petit qu’un droit ;
‘Ce qui reftoitd démentrer,

REMARQUE.

Cette Propofition nous donne un moyen facile
pour élever une Perpendiculaire a I'extremité d’une
Ligne droite donnée. : :

uppofons que la Ligne droite donnée foit AB,

& qu'a fon extremité B il faille élever une Perpes.- -

diculaire. Pour le faire,
Prencz quelque Point ,
comme C, au deflus de la
Ligne AB. PuisduPointC,
comme Centre , & de I'in-
tervalle CB, ddcrivez le Cer-
cle EBD. CeCercle coupera
laLigne AB cn quelquautre -
Point, comme D. Par ce Point D & parle Centre
C menez la Ligne droite DCE. Enfindu Point E
auPoint B menez la Lignedroite EB; & cetre Li-
ﬁnc fera perpendiculaire a AB. Car puifque I'Angle
cft au demi-Cercle , il eft droit.

s
&
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PROPOSITION XXXIIL
THEOREME XXVIIIL

Si une Ligne droite touche un Cercle, ¢~
gue du Point de 'attouchement on mé-
ne une Ligne droite quile coupe: I .An-
gle que fait de pare ¢~ d'autre la Con-
pamse avec la Touchante, eft égal &
L Angle dont le Segment alterne eff ca-
pable.

AB touche le Ceicle

CDE au Point C, &
quedece Pointonaménela E
Ligne droite CE, qui cou-
pe le Cc{gcle en (‘;ISIE Se- ,

mens, [¢avoir > & T

%FE. Cclg éeant, jedis pre- A ¢ B
mierement que I Angle BCE , que la Coupante fait
d’une part avec la Touchante, eft égal a1'Angle
dont le Segment alterne CDE eft capable, Pour
le prouver,

Elevez au Point Cla Ligne CD perpendiculaire &
AB; & du Powit D au Point E menez fa Ligne droi-
te DE, laquelle feraavec CD ' Angle CDE, dont
le Segment CDE eft capable. Sibien qu'il s’agit de
montrer que I’ Angle CDE eft ¢gald I'Angle BCE.

JE fuppofe que-la Ligne D

> Pour le prouver,

Puifque la Ligne AB touchele Cercle, & que
CDaéré ¢élevée perpendiculairement au Pi)int de
. ‘attou-
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I'attouchement, il s’enfuit (par la 19. Prop.)
qu'elle paflepar le Centre , & parconfequent qu'el-
le en eft le Diametre , & quelcSegment CFED eft
un demi-Cercie. D’ou il fuit que I'Angle CED,
ui eft au demi-Cercle, eft droit,par la 31. Prop. Et

"autant que les trois Angles du Triangle CDE font
éganx 4 deux droits, parla 3z.du1. ils’enfuit que
les deux Angles CDE &DCE font égaux a un droit,
c'elt 4 dire 4 Angle BCD. Si donc de cesdeux
Touts, quifont égaux, on ote I'Angle DCE , qui
leur eft commun, il reftera I'Angle BCE e’g:j a
I'Angle CDE ; Ce qu'il falloit démontrer.

Jedisen fecond lieu quel’Angle ACE, que la
Coupante CE faitavec la Touchante AB, eft égald
I'Angle dont le Segment alterne CFE eftca a%»lc 5
c'eft a dire,que fi dans I' Arc CFE on pread a difcre-
tion quelque Point, comme F, dotl 'on méne.
les Lignesdroites FC, FE, I'Angle ACE fera égal
al'Augle CFE. Pour le prouver,

La Figure de quatre Cotez CDEF érant infcrite
au Cercle, lesdeux Angles oppofez CDE , CFE,
font ¢gaux a deux droits, parfa 22. Prop. Mais les
Angles ACE, BCE , fontaufli égaux 4 deux droits ,
par la 13. du 1. Partant les deux Angles CDE,
CFE, font ¢gaux aux deax Angles BCE, ACE,
Sidonc de ces geux Touts, qui font égaux, on ote .
les Angles CDE & BCE , qui viennent d’étre prou-
yezégaux , I'Angle reftant CFE feraégal al'Angle
reftant ACE ; Ce quiil falloit démontrer.

H g4 ‘rRo-i
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PROPOSITION XXXIII
PROBLEME V.

Sur une Ligne droite donnée , décrire une
portion de Ccrcle capable d'un Angle
égal & yn Angle reéliligne donne.

E fuppofe que la Li-
J gnedreite AB foit
donnée,& quel'Angle
rectilione C foit auili
donn¢’; & je propofe
de décrire fur AB une
poruon de Cercle ca-

able d'un Angle ¢gal
a I'Angle C. Pour le
faire, -

Menez la Ligne droite HAD, qui faffeavec AB
I'Angle BAD ¢galal'Angle C. Elevez auPoint A
Ia Ligne AE perpendiculaire 4 HD. Puis tirczdu
Point Bla Lignedroite BF , quifafleavec ABI'An-
gle ABF ¢galaI’'Angle FAB. Enfin du Centre F,

.& de I'intervalle FA, ddcrivez un Cercle. Cela

érant, jedisquela Circonference de ce Cercle pal-
fera par le Point B, & que leSegment AEB fcra
capable d'un Angle égal al'Angle C; ceftddire,
qu’ayant men€ la Ligne RE , I'Angle AEB fera égal
al’Angle C. Pour le prouver, !
Puifqueles Angles FAB, FBA , font égaux, par
Ia conftru&ion: les deux Cotez FA , FB, qui les
fotricunent, font anfli dgaux, parlaé.dur. D'otd
il fuic, que la Circonference du Cercle oui eft dderic
du Ceutre F, &delintervalle FA, pafle anili p?r
¢
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fe Point B. D'ailleurs , puifque la Ligne AFE pafle
par le Centre F du Cercle AEB-, il s’enfuit qu’elle
en eft le Diametre 5 & puifque la Ligne HAD lui

* eft perpendiculaire, il s’enfuit que cctre Ligne

HAD touchece Cercle, parla 16.Prop. Orla Li-
gne AB parcdu Point de l'attouchement, & coupe
fe méme Cercle. Donc ( parla Propofition prece-
dentc) I'Angle BAD, qu'clle fait avec laTouchan-
te, cft égalal’ Angl¢ AEB, dont le Segment alterne
AEB eft capable. Mais ' Angle BAD a éié fait égal
d I'Angle C. Donc I'Angle AEB eft aufli ¢gal d
I'Angle C ; Cequ’il falloit démontrer. ..

SiI'Angle donné efit ét¢ obtus, comme I'Angle
G, il auror totjours fallu faire la méme conftru-
&tion que ci-deflus. Maisau lieu de prendre la por-
tion AEB, ilauroit fallu prendre la portion AIB,
comme €tant celle qui eft capable d'un Angledgal 4
I Angle donué G. >

Sil"Angle donné elit ¢t droit, il n'auroit fallu
que décrire un demi-Cercle fur la Ligne donnceAB,
Car le demi-Cercle eft capable d'un Angle droir,
par la'31. Prop. Ainfi dans tous les cas pofiibles,
nousavons {ur une Ligne droite donnée décrit un
Segment , ouunc portionde Cercle, capable d’un
Angle rectilignedonné ; Ce qu'il falloit faire , &

démontrer,

S -

-l -
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PROPOSITION XXXIV.
PROBLEME VI

D’un Cercledonnéy retrancher un Segment
- cApable d'un Angle égal & un Angle
reltiligne donné.

ABC foit donné, &
que I'Angle rectiligne '
D foir aufli donné; & je
propofe de rerrancher du
Cercle ﬁBC un lSegmcnt D
capable d’'un Angle égal i
I'Knglc D. Pourglc ﬁn%c s E A F
Menez laLigne droite EAF, qui touche le Cer-
cleauPoine A. Puis (par la 23. du 1.) tirez du
Point Adans le Cercle la Ligne droite "AC, qui
fafle avec AFl'Aniglc FAC ¢gal 4 I'Angle D. Cela
deant, ,je di‘squc eSegment ABC eft capable d'un
Anglecgaldl'Angle rectiligne donné D. Pour le
prouver, :
Par la 32. Prop. I'Angle dont le Segment ABC
_ cftcapable, eft égal 4 I'Angle FAC. Or, par la
conftru@tion , I'Angle FAC eft ¢gal dI'Angle D.
Parrantl’ Angle dontle Segment ABC eft capable,
eftégalal’Angle D; Ce qu'il falloit faire , & dé-
montrer.

'E fuppofe que le Cercle C

PR O-
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PROPOSITION XXXV.

THEOREME XXIX

8i dans un Cercle deux Lignes droites fe
j coupent lune Pautre; le Retangle com-
' pris des deux parties de Pune , off égal
au Retlangle compris des denx pArties
de Dautre,

J’E fuppo- A
o (e que C
. dans le Cer-
cle ACBD F
* . lesdeuxLi- c
- gnes droites D
AB, CD, D B B
) fe coupent » .
' I'une I'au-
tre au Point c

i E. Cela ‘
éant , je ﬁ

u'-.-{:_..

dis que le
Rectangle B D
comprisdes - :

deux parties AE , EB, de la Ligne AB, eft dgal
au Redtangle compris des deux parties CE, ED,
dclaLigne CD.

Cette Prop. peut avoir quatrecas. Car premie-
rement il {e peur faire que les deux Lignes qui s'en<
trecoupent paflent par le Centre. . Secondement il
fe peut fairc qu’il n’y en ait qu'une qui y patle, &
qu'elle coupe |'autre en deux parties ¢gales. . Troi-

6 . fidme-

- '.-.1-.
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fimement il (¢ peut faire que cclle qui paile par e
Centre, coupe I'autre en deux partiesin€gales. En-
fia il {e peu faire que ni 'unc nilautre ne paile par
le Centre. -

Supoofons
donc 1. que C
les deux Li-
goes AB,
CD, pal-
{ent par le B
Centre.Ce- D
la pofé: .
commc les
deux par-
ties };.E N c
¥B, font
dgales aux G-F_
deux parties 3D
CE, ED,

"parla definition du Cercle; il eft évident que le

Rectangle compris desdeux premicres, eft dgalau
Rectangle compris des deux autres.

Suppofons en fecond licu, quela Ligne AB paf-
fe par le Centre ¥, & qu'elle coupe CD, quin’y
palfe point, en deux parties égales. Cela drant,
je dis que le Rectangle de AE, EB, eft ¢gal au
Rc&anglc de CE, ED. Pourle prouver,

Menez du Cemtre F au Point D laLigne droite
¥D. Cclapoféd :

Puifquela Ligne AB eft coupée en deux dgale-
mentau Point ¥, & endeux inégalement au Point
E, ils’enfuit (parla g Prop.duz.) quele Re&-
angle comprisdc AE, EB, avecle Quarré de FE,
eft ¢gal au Quarré dec FB, ou de fon dgale FD.
Mais puifque FE, qui pafie parle Centre, coupe
CD en deux également, clle la coupe aufh per-

diculairement , par la 3. Propofition. Donc
mglc FED eft droir. Par conlequent (par la
. 47. du

=l




47.du1.) lesdeux Quarrez de FE & de ED fout
€gaux au Quarré de FD. Erainfi le Rectangle
compris de AE , EB, avec le Quarrd deFE, eft
¢égal aux deux Quarrezde FE & deED. Si donc de
ces deux Touts, qui fontégaux , on ote le Quarrd
: de FE, qui leur eft commun, il refterale Rectangle
N comprisde AE, EB, ¢gal au Quarré de ED. Mais
puifque les Lignes CE, font ¢gales, le Quar~
; ré de ED n'eft autrechofe que le Re&tangle com-
pris de CE, ED. Et partant le Re&tangle com-
prisde AE, EB, cft égal au Re&angle compris
de CE, ED.
. Suppofons en troifiéme licu, que la Ligne AB
' pafle par le Centre F, & qu'clle coupe CD, qui
n’y Jxaﬂ'c point, en deux parties inégales. Cela éiant,
je dis encore que le ReGtangle de AE, EB, eft
égal au Reétanglcde CE , ED. Pour le prouver,
Abaiffez du Centre Fla Ligne FG, perpendicu-
laire 3 CD ; aumoyendequoi, laLigne CD fera
" divifée en deux également, parla 3. Prop. Puisdu
Po}m F au Point D menez la Ligne droite FD. Cela
of¢: -
Puilque AB eft coupde en deux parties dgales au
/ PointF, &en deuxinc;ga..les au Point E; il s’en--
A fuit (par la 5. Prop. du 2.) quele Re&angle de
AE, EB, avecle Quarréde FE, eft ¢gal au Quar-
réde FB, oudefon dgale FD. Mais ( parla 47.du
1.) le Quarré de FE eft égal aux deux Quarrez de
FG & de GE. De'méme, le Quarréde FDeft égal
aux deux Quarrez de FG & de GD. Sidoncau lieu
du Quarré de FE on prend lesdeux Quarrez de FG
& de GE, &au lieu du Quarré de FD on prend les
deux Quarrezde FG & de GD: il s’enfuivra que
-leRectangle de AE, EB, avec les deux Quarrez
_ de FG & de GE, fera €gal aux deux Quarrez de
A FG & de GD. Etpartant, 6tant de ces deux Touts ,
qui font ¢gaux , le Quarré de ¥G, qui leur eft com-
mun ; if refterale Rectangle comprisde AE, EB,
H7 | avec
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avec le Quarré de GE , qui fera €gal au Quarréde
GD. D’aillcurs, puifque CD cﬁ coupce en deux
partieségalesau Point G, & en deux indgales an
PointE ;5 le ReGanglede CE, ED, avecle Quar-
re de GE, eft égafau Quarré dc GD, parlag.
Prop.du 2. Et amnfi e ReGtangle de AE, EB,
avec le Quarré de GE pcft égal an Rc&anflc de
CE, ED, avec le Quiffté de GE. Otant doncle
Quarréde GE, quileur eft commun, il s'enfui-
vra que le Rectangle de AE, EB, fera égal au
Re@anglede CE, ED.

Suppofons enfin que nil'un ni I’autre de ces deux
Lignes AB, CD, ne paffe par le Centre. Ccla
éuant, jedis encore que le Rectanglede AE, EB,
eft ¢gal au Rectangle de CE, ED. Pour le prou-
ver,

Menez pat le Centre F & par le Point Ela Ligne
droite HFEL Celapofé:

De quelque fagon que laLigne HI coupe AB, il
s'enfuit , par ce qui vientd'écredémontré , que le
Re&tanglede AE, EB, cft égal au Rectangle de
HE, EI. De mémeauffi, de quelque fagon que
HIcoupe CD, il senfuit quele Reanglede DE,
EC, cft égal auméme Rectanglede HE , EI Et
ainfi le Re angle de AE, EB, &leReltangle de
DE, EC, quifontégauxd un méme Rectangle,
font dgaux entr’eux; Qui cfttout cequ'il falloir
démontrer.

s
., A 0‘:};\03/;7)

P R 0-




LIVRE TROISIE'ME. 183

PROPOSITION XXXVL
" THEOREME XXX

Si d'un Point pris a difcretion hors d'un
Cercle 5 on tire denx Lignes drostes
dont Uune le touche, ¢~ lautre le cou-
pes € [¢ va terminer 4 (& Circonfe-
rence concave:. le Reflangle compris de
toute la Coupante & de fa partic hors
du Cercle 5 (era égal au Quarré de la -
Touchante.

b E fuppofe p | Dh /
! qu'on -ait C i

Lon 2 >
J pris & dif- }\}
: cretion lePoint p
e D,horsdu Cer- B .
’ . que dece Point A
on ait tiré la
Ligne droite DB, qui touchele CercleauPoint B 4
&la Lignedroite DA, quilecoupe, & va fe termi-
ner a fa Circonference concave, Cela étant, jedis -
que le Re@angle comprisde AD, DC, eftégalan -
Quarré de DB. ;
Certe Propofition peut avoir deux cas. Car oula
» Ligne DA pafle par Je Centre, ou clle n'y pafle
int. ’
Suppolons donc 1. qu'clle paffe par le Centre.
Cela fuppofé:. . :
_ R . Menez

.
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Menez du Centre E au Point B laLignedroite
EB. CerteLigne { parla 18. Prop.) fera perpendi-
culaire 4 Ia Touchante DB ; d’on il fuir que I'Angle
EBD feradroit. Celapofd:

Puifque la Ligne AC eft coupéc en deux égale-
ment au Point E; & que la Ligne CD luieft ajoti-
tée: il s'enfuir que le Rectangle comprisde AD,
DC, avecleQuarréde EC, ou de fondgalc EB,
elt égal au Quarré de ED, par la 6. Prop. du 2. Mais
le Quarrd de ED eft egal aux deux Quarrez de EB
& de DB, par la 47. du 1. Parconfequent le Rect-
angle comprisde AD, DC, avecle Quarré de EB,
et égal aux deux Quarrez de EB & de DB. Si

doncde ces deux Touts, qui font égaux, on Ote le
Quarré de EB, qui leur eft commun, ilrefterale
Reétangle compris de AD, DC, qui fera égal au
Quarrd de DB ; Ce qu'il falloit démontrer.
Suppofons

. D D
maintenant que C
Ia (II.‘ignc DA ne }
afle point par
cCcn}:rc. Cela B B
érant, jedisen-
core que le A

¢ .
Reétangle de ’

AD,DC,eft égal au Quarré de DB.Pour le prouver,

Menez du Centre E au Point Bla Ligne droite
EB; cetee Ligne ( parla 18. Prop. ) feraperpendi-
culaire 2 DB. De ce méme Centre abaiflez la Ligne
EF perpendiculaire a AD 5 cette Ligne EF (par la
* 3. Prop. ) couperala partie AC, qui eft dans Ie Cer-
cle, en deux également. Enfin ge cc méme Point
menezles deux Lignesdroites EC, ED. Celapofé :

Puifque laLigne AC eft coupée en degx parties
¢gales auPoint F» & que la Ligne CD lut eft ajoii-
tée: il s’enfuit ( parla 6. Prop. du 2. ) quele Rect-
angle comprisde AD, DC, avecleQuarré de CF ,
eft ¢gal au Quarré de DF. Si donc A ces deux Touts,

qui

i
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. qui font égaux, oh ajofite le Quarré de FE; il

- s’enfuivraque le Re@tangle de AD, DC, & les deux

Quarrez de CF & de FE, feront égaux aux deux
Quarrez de DF & de FE. Or les deux Quallkz de
CF & de FE font ¢gauxau Quarréde EC, oude
fon égale EB, par la 47. du 1. Erde méme, les deux
Quarrez de DF & de FE (ont égaux au Quarré de
ED. Si donc au lieu des deux Quarrezde CF & de
EE , onprend le Quarré de EB ; & au lien des deux
Quarrez de DF & de FE, on prend le Quarré de
ED:ils’enfuivra que le Rectangle compris de AD,
DC, avec le (%arré de EB, fera égalau Quarré
de ED. Maisles deux (%arrez de DB& de EB font
" anffi gaux-au Quarré de ED, par ka 47. du 1.
Donc Ic Rettangle de DA, DC, &le Quarréde
EB, font enftinble dgaux aux deux Quarrez de
DB & de EB. Si doncde ces deux Touts, quifont
égaux, onotele Quarré de EB, qui leur c.fh com-
mun; il refterale Rectanglede DA, DC, égalau
Quarré de DB ; Ce qu'il falloit démontrer.

I. CoROLLAIRE

11 fuit de cette Propofition, que fi d'un Point
pris adifcretion hors 4’un Cercle , on méne tant de
Lignes droites que I'on voudra , qui coupent le
. Cercle, & quiaillent fe terminer i fa Circonferen-
ce concave ; le Rectangle compris d'une de ces Cou-
pantes, telle quel'on'voudra, & de fa partie hors
du Cercle, fera égal au ReQungle compris de telle
aurre Coupante que 'on voudra, de fa partie hors
du Cercle. Carchacun deces Rectangleseft égal au
Q;arré de la Touchante, qui feroit mence de ce
meme Point.

II. CorROLLAIRE.

1l fuirencore , que fid’un Point prisa difcretion
‘ hors

e ey e~
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hors d'un Cercle , en méne deux Lignes droites qui
de touchent, elles feront dgalesentr’elles. Car le
Quarré de chacune de ces Lignes eft égal au Rectan-
gle d'gne Coupante & de {2 partic hors du Cercle. A
Er ainfi chacun de ces Quarrez eft égal il'autre; 3
d’ou il fuir que les Lignes qui en font les Cotez.font
égales, parla 3. Remarquedela 46.du1.

PROPOSITION XXXVII
THEOREME XXXI

Si d’un Point pris a difcretion hors d'un
Cercle y on méne deux Lignes droites
dont Pune coupe le Cercle, ¢~ vafeser- 1
miner a [a Circonference concave y & ‘
Vausre asteint le Cercle : & que le
Rectangle compris de toutela Coupante
©~ de [a pariic hors du Cercle ,  foit
égal au Quarré de celle qui arteint le
Cercley celle-cs touchera le Cercle.

E fuppofe quedu Point D, pris D
J i difcretion hors du Cercle

ABC, on ait mené les deux p "
Lignes droites DA, DB ; dont
I'une, 4 {cavoir DA, coupe le Cer-
cle, & fe termine 3 fa Circonfe- E
rence concave ; & lautre , afga-
voir DB , attcint le Cercle : & A
que le Rectangle compris de DA, DC, foit égal
au Quarié de DB. Cela éuant, je dis que cette

Ligue
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Ligne DB touche le Cercle. Pour le prouver,
. Menezdu Point D la Ligne droite DF,qui touche
le Cercle. Puis du Centre E menez les Lignes droi-*
tesEB, ED, EF. Celapofé:

Puifque du Point D partent les deux Lignes droi-
‘tes DA, DF ; que DA, coupele Cercle,” & fe ter-
r "mine 3 {2 Circonfercnce concave ; & que DF le ‘
' :touche : il s’enfuit { par la Propofition precedente ).

que le Quarré de DF eft égal au Rectanglede DA, |
DC. Maisle Quarré de DB eft fuppof¢ égal an mé- :
me Re&angle. Dartant le Quarré de DB, & le

Quarré de DF , font égaux entr’eux. Erparcon- !
fequent ces deux Lignes, qui en {ontles Cotez, fonr
autl: ¢gales entr'elles. D'ailleurs, la Ligne BE eft
¢galealaLigne FE, par 1a definition du Cercle.
S1 bien que les deux Triangles DBE , DFE, ont
deux Cotez égaux & deux Cotez , chacuuau fien ,
& la Baze DE commune. Partant {parlag8.du1.)
I’Angle DBE eft égal i I’ Angle DFE. Mais['Angle
DFE eft droit, par la 18. Prop. Doncl’Angle DBE
cft aufli droit. D'otil fuit (parlaré. Prop. ) que
1a Ligne DB touche le Cercle ABC ; Ce qu'il falloit
démonurer.

ELE- |
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DEFINITIONS.
SYNE Figure rectiligne cft. dice

étre inferite dans une autre Fi-
gure re&iligne,quand le Sommer
g “de chacun de fes Angles touche
un des Corez de la Figure dans
= laquelle elle eft infcrite.
Ainfi le Trizngle ABC eft dic D
« ctre inferit dang Je Triangle
DEF, parce que le Sommerde
chacun de fes Angles A,B,C, A
touche un des Cbrez du Trian-
gle DEF. /

2. Une Figure re@iligne eft % B ¥
dite ¢rre circonferite 3 une autre =
Figurerectiligne , quand chacun de fos Corez pafle

par
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par le Sommer d'un des Angles de la Figured la-
quelle elle eft circonferite.

Ainfi le Triangle DEF eft dit étre circonferit au
Triangle ABC , parce que chacun des Cé.cz du
Triangle DEF pafle par le Sommet d'un des Angles
du Triangle ABC., L

3. Une Figure réQiligne eft dite écreinferiteau
Cezcle, quand le Sommser dé chacun de fes Angles
touche Ja Circonference du Cercle auquel clie eft
infcrice,

Ainfi le Triangle ABC eft infcritdans le Cercle
ABC. ) ’

4. Une Figure retiligne eft dize éere circonferite
dun Cercle, quand chacun de fes Cotez touche le
Cerele auquel elle eft circonferite. :

Ainfi ic Triangle DEF eft cir- D
conferit au Cercle ABC , parce.
que chacun des Corez du Trian-

le DEF rouche le Cercle ABC. . A

5. Un Cercle eft dic éere inferie
dans une Figure rectiligne,quand /
fa Circonference touche chacun & B F
des Corez de la Figure dans laquellcil eft inferit,

Ainfi le Cercle ABC cft inferitdans le Triangle
DFF. .

6. Un Cercleeft dir étre circonferit 4 un Figure
rectiligne , quand fa Circonference pafle par l¢
Sommer de chaque Angledela Figurea laquelle il
efl circonfcrit.

A(i:nﬂ le Cercle ABC eft circonfcritau Triangle
ABC. N

7. Une Ligne droite eft dite
éurcappliquée i un Cercle,quand 4,
fes extremitez font dans la Cir-
conference du Cercle.

Ainfila Ligne AC eft appliquée
au Cercle ABC.
8. Un Polygone, eft unc Fi- B

o

gure
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gure comprife de plufieurs Lignes droites.

9. Un Pentagone, eft une Figure comprifede
cinq Lignes droites.

10. Un Hexagone, eft une Figure comprife de
fix Lignes droites.

11. Un Hepragont, defept.

12. UnO&ogone, de huit.

13. Un Enneagone, de neuf.

14. UnDecagone , dedix.

15. Un Endecagone, deonze.

16. Un Dddecagone , dedouze, &e.

PROPOSITION I
"PROBLEME L

A un Cercle donné, appliquer une Li-
gne droite égale & une Ligne droste don-
néey laguelle ne [oit pas plus grande
gque le Diamctre du Cercle,

E fuppofc quele Cercle B
J ABC foit donné, &
que la Ligne D, qui c

n'eft pas plus grande cﬁuc
le Diametre du Cercle,
{oit auffi donnée; & je D
propofe d’appliquer au —
Cercle ABC, une Li-

gne droite ¢gale 4 la Ligne D.Pourle faire,

Menez dans ce Cercle le Diametre AC , lequel
par la fuppofition cft ou égal, ou plusgrand que Ia
Ligne donnée D, Cela polé : )

S'ileft ¢gal, lachofe cft faite, & la Ligneappli-

quée,
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- quée, j)uifque le Diametre AC eft fuppofé égal ala
Ligne donnée D, S'il eft plusgrand, retranchez-
enla partie AE égaled laLigne D, Puisdu Centre
A, &del'intervalle AE, décrivezle Cercle EB R
lequel coupera la Circonference de I"autre Cercle au
Point B. Enfin du Point A au Point B menezlaLi-
gne droit¢ AB. Celadrant, jedisquela Ligne AB,
qui eft appliquéeau Cercle ABC, eft égaledlaLi-
gnedonnée D. Pour le prouver, : )
. La Ligne AB, &laLigne AE, partent toutes-
deux du Point A, quieftle Centredu Cercle EB,
& vont feterminer a fa Circonference ; par confe-
quent clles font égales entr’elles. OrlaLigne AE
eft égale la Ligne donnée D, par la conftruétion.
Donc la Ligne AB eft auffi égale alaLigne D; Ce
qu'il falloit faire , & démontrer.

PROPOSITION 11
PROBLEME IL-

Dans un Cercle donné, infcrire un Triane
gle équiangle a un Triangle donné,

J‘E fuppofe que le Cercle ABC, & E, .
le Triangle DEF, foient don-
nez 5 & je propofe d'inferire dans D P
ce Cercle un Triangle, qui foic C
équiangle au Triangrc DEY. Pour
Ie faire, B
Menez (par la 17.du 3.) la
Lignedroite GAH , quitouchele
Cercleau Point A. Puisdu Point G A~ 1
. AmenezlaLignedroite AB, qui
faflc avec AG I'Angle BAG ¢égal i I'Angle D du
Triangle DEF. Dcce méme Point menez la :l.;g?c
oite
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droite AC, qui fafle avec AH I'Angle HAC ¢gald
I'Angle F. EnfinduToint B au Potnt C menez la
Ligucdroite BC. Celapofé, je s que le Trian-
gle ABC, infcrit an Cercle ABC, cft cquiangle
au Tlianglc LEF. Pour le prouver,

Puifquela Ligne GAH touche le Cescle au Point
A, & quelaligne AB, qurpartditlowne de Pae-
touchement , lecoupe: I'a :gle GAB ,quea Cou-
panite fait avec la Touchante, fera égal a I'Angle
ACB, qu eltauSegmentalicrne, par la 32. Frop.
du 3. Mais I'Angic GAB cft ‘¢gal E
al'Angle D, parla conftruétion.
Donc I'Angie ACB cftaufliégala
I’Angle D. De méme, la Ligne D 1)

AC coupant le Cercle, l'AnLgIc c
HAC, qu'clle fait avec la Tou- B

chante, eft égala I'Angle ABC,

qui‘cﬂ dans le Segment alterne. \
MaisI’Angle HAC cft égal aI'An- T A

gle F, parla conftruction. Donc
I'Angle ABCeftaufficgal 4 I'Angle F. Et ainfi Ie
Triaugle ABC adcux Angles €gaux adeux Angles
du Trangle DEF. Par confequent le troificme
BACelt égal autroifiéme E, pac la 32. du1. Ce

quilfalloitfaire, & démontrer. :

st
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PROPOSITION I1IL
PROBLEME IIL

Alentour d'un Cercle donné y décrire um
Triangle équiangleaun Triangle donné,

JE fuppofe quele Cercle 38

ABC, & le Triangle
DEF, foient donnez; _/-\ I T
& je propofe de décrire ¢ "

alentour du Cercle ABC .~ D F

a . ; )
un Triangle qui - foit
équiangle "au  Triangle c
DEF. Your le faire, £ A/K

Prolongez de part &
d’autre 'un des CétnduTrimglc, par exemple
DF, vers G, & vers H. Puisdu Centre M tirez 3
difcretion 4 quelque Poine de la Circonferencela
Lignedroite MA. De ce méme Centre menez la
Ligne droite MB, qui fafleavec MAT'Angle AMB
¢gald I'Angle EDG, parlaz2i.du1.Dece méme
Poinr menez 1a Ligne MC ,-qui fafle avec MA I'An-

ie AMC égal & I"Angle EFH. Cela fait; tirez
par les Points A, B, C,trois Lignes droites IAK ,
IBL, KCL, perpendiculaires aux Lignes MA,
MB, MC, Cestrois Lignes formeront un Trian-
gle, quejedis étrecirconfcrit au Cercle ABC, & é-
tre équiangle au Triangle DEF. Pour le proaver ,

Puifque chacune de’ces Lignes 1K, IL, KL,
eft perpendiculaire 4 P'extremité du Diametre du-
Cercle, ces Lignes touchentle Cercle, par la16.
du 3. Er ainfi le Triangle IKL eftcirconferit ce
Cercle. Sibien qu’il ne retle plus qu'a prouver qu'il
eft équiangle au Triangle DEF. Pour le prouver ,

Tome 1. . Les
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Les quatre Angles de la Figare AMBI valent
quatredroits, parla Remarquedela 32.du 1. O
Jes deux Angles MAT, MBI, font dreits, par a
conftruction. Donc lesdeux Angles AMB, AIB,
font aufli égaux 4 deux droits. Dailleurs, les An-

les EDG, EDF, font ¢gaux 4 deuxdroits, par
ﬁ 13. du 1, Partanc [es denx B e
Angles AMB, AIB, font _
¢gaux aux deux Angles 1.
EDG, EDF. $i donc de G
ces deux Touss, qui font ° D F.H
€gaux, on 6ic les Angles B
AMB, XEDG, quifont c
égaux par la conftruction
I'Angle AIB reftera égal 3 A K
I'Angle EDF. Deméme, les quatre Angles de la
Figure AMCK valent quatre droits. Or les deux
Angles MAK, MCK, fout droits, par la con-
ftradtion. Donc les deux  reftans AMC, AKC,
wvalent enfemble deux droits. Mais les Ancles
EFH, EFD, valent aufli deux droits. Ainfi les
deux Angles AMC, AKC, fontégaux aux deux
Avgles LFH, EFD. Si donc de ces deux Touts,
qui {ont égaux, ondteles Angles AN.CC, & EFH,
qui fone €gaux par la conftrution : I'Angle AKC
reltera e'gai a ’Augle EFD. Et ainf le ‘Trianglc
1LK adeux Angles égaux a deux Angles du Trian-
gle DEF. Parconfequent letroifiénic ILK efl dgal
autroificme DEF, parlasza.dur. D'ouil fuir que
le Friangle ILK, que ncus avons eiccon(: it au
Carcle A3C, eftdquiangleau Triangle DEF ; Ce
qu'il falloic faire, & démontrer.

PR O-
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PROPOSITION IV,
PROBLEME 1V.

Dans un Triangle douné, décrireun.
Cercle,

'E fuppofe quele Triangle A
ABC foit donné; & je G’

plropofe diy fin('c:rirc un A\
Cercle. Pour le faire, %.
Coupez (parlag.du 1.) BE
I'undes Anglesde ce Trian- '
gle, par exemple ABC, en deux dgalementgarla
Lignedroite BD. Coupezde méme un autre An-
gle> comme ACB, en deux éga{cmcnr. par la Li-
gne droite CD. Du Point D, ot les deux Lignes
BD, CD, fe rencontrent , abaiflez {ur 'un des
Cdtez de ce Triangle, par exemple fur BC, la
Perpendiculaire DE. Enfin du Centre D, & de
I'intervalle DE, décrivezun Cercle; & jedisqu’il
ferainfecrit au Triangle ABC. Pour le prouver,
Abaiflezdu Point D les Lignes droites DF , DG,
perpendiculaires aux deux autres Cotez AB, AC.
Celapofé: -
AuxTriangles BDE, & BDF, I'Angle EBDeft -
dgal 4 I'Angle FBD, par la conftruétion; I'An-
§ e DEBeftégala I‘Auglc DFB, €rant tous-deux
roits, par laconftruttion ; deplus, le Coté BD
eft commun 4 ces deux Triangles. Et partant le
Cdté DF eft égal an Coté DE, par la 26.dur,
Deméme, aux TrianglesCGD, & CED, I'An-
gle GCDeftégald I'Angle ECD, par la conftru-
¢tion ; I'Angle DGCeftégala I'Angle DEC, ces
. deux Angles €rant droits, par laconftruction ; de-
: 12 plus
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plus, le Coté DCeft commun 2 ces deux Trian-
gles. Erpartantle Coté DGeft ¢gal au Coé DE,

arla26.du 1. Ecainfiles trois Lignes DE, DF,
DG, font égales entr'elles. 4

Par confequent le Cercle G

EFG, quieftdéerit dl; Cen- F % -
tre D, &del'intervalle DE, !L
pafle a,uﬂi par les extremitez LN

des Lignes FD, DG, Or B c
puifque les Cotez AB, BC, CA, du Trianglc
es

_ABC, font perpendiculaires aux extremitez

troisdemi-Diametres DF, DE, DG, il s’enfuit
parla 16.du 3. qu'ils touchient le Cercle EFG, &
par confequent que ce Cercle cft infcrit dans le
Triangle ABC, parla 5. Definition ; Cequ'il fal-
loit faire , & démontrer.

PROPOSITION 7.
PROBLEME V.

Alentour d'un Triangle donné, décrire
un Cercle,

E fuppofe que le Triangle
ABC forr donné ; & je
propofe de décrire un _

Cercle alentour de ce Trian- £
gle. Pourle faire

-~ Coupez (parlaro.du 1.)
undes Cotezde ce Triangle,
par exemple AB, endeux e?ga!emcnt auPoint D; &
de ce Point élevezla Perpendiculaive DF, parla 11,
du 1. Coupez de méme un autre Coté , comme par
exemple AC, en deux f‘galcmm: au Poiut E; &

de cc Point élevez aufli la Perpendiculaire EF.

Mainte-

’
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Maintenant du Point F, ot les Lignes DF, EF, fe
rencontrent , menezla Lifne droite FA , au Som-

met de 'un des Angles de ce Triangle. Enfindu
Centre F, & del'intervalle FA, décrivez un Cer-
cle. Celaéeant, je dis que ce Cercle eft décricalen-
tout du Triangle ABC., Pour le prouver,

Du Point Faux Sommets des deux autres An-
gles B & C, menez les deux ‘Lignesdroites FB,
EC. Celapofé: -

Aux Triangles BDF , & ADF, le Coté BD eft
oi‘§al au Coté AD, par la conftru&ion; le Coté

F, leur eft commun; deplus, I'Angle BDF eft
égal aPAngle ADF, ces deux Angles érant droits,
Far laconftruétion. Erpartantla Baze FB eft éga-
e 4 la Baze FA, par la 4. du1.Deméme, aux
Triangles CEF, & AEF, le Coté CE eft égal au
Cbid AE , par la conftru&tion ; le Coté EF leur
eft commun ; & I'Angle CEF cft dgal 4 I'Angle
AEF, ces deux Angles ¢rant droits, par la con-
ftruction. Partant laBaze FC cft égaled la Baze
FA. Ecainfilestrois Lignes FB, FA, FC, font
égalesentr’elles. Parconfequent le Cercle qui eft
décrit du Centre F, & de l'intervalle FA, pafle
aufli par les extremitez des Lignes FB, FC. Ot
les extremitez des Lignes FA, FB, FC, font les
Sommets des Angles %u Triangle ABC. Et par con-
fequent ce Cercle eft décrit alentour du Triangle
ABC, parla 6. Definition ; Cequ'il falloit faire,
& démormntrer. :

257
».'d:)‘;d.ysu
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PROPOSITION V1
PROBLEME VL

Dans un Cercle donnéy decrire un Quarré,

propofe d’y inferire un Quarté. Pour le faire,

Dar le Centre E memez le Diametre AEC ;
coupez ce Diameire a Angles A
droris pir va autre Diametre, -
comme BED; puis menez les
Lignes AB,BC, CD, & DA. B D
Ces qrarre Lignes formeront
une Figure de quatre Cotez in-
fcrite au Cercle, Cela érant, je C
dis que cette Figure et un Quarré. Pour le prou-
ver,

Puifque les quatre Angles qui font autour du
Centre E, font droits par la conftruction, lesquatre
Arcs {ur lefquels ils s’appuyent {ont égaux entr’eux,
parla26,du ;. Et par confequent les quatre Soii-
tendantes AB, BC, CD, DA, font égales entr'elles ,
¥ar laz29.du 3. Drailleurs, chacun des Anglesde la

igure ABCD , érant au demi-Cercle , eft droit,
tla 31, du 3. Et par conlequent cette Figure
ABCD), qui cft comprife de quatre Cotez égaux ,
& qui a fes quartre Angles droits, eft un Quarré ; Ce
quail falloit faire , & démontrer.

JE fuppole que le Cercle ABC foit donné ; & je

P RO-
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 PROPOSITION _VII.

"PROBLEME VIL

Alentour dun Cercle donnéy decrire
un Quarre.

]E (uppofe que le Cerce B__G C

FGHI foit donnd; & je

. propofede décrire un Quat- g

realentour de ce Cercle, Pour F K
le faire,

Menez tel Diamerre qu'il

* vous plaira par exemple FEH. A T D

Coupez ce Diamerre a Angles dreits par un autre
Diamewre, comme-GEI. Puis (partasr. dur.)
mencz pas les PointsF, & H, les Lignes droites
AFB, DHG, paralieies aGI, oupc:pendiculai-
resd FH ; & par les PointsG, & 1, les Lignes
droizes BGC, AID, parallelesd FH, ou perpendie
culaires a2 GI. Ces quatre Lignes AB, BC, CD,
DA, formeront une Figure de quatre Cotez. Cela
drant, je disquecetie Figure ot un Quarré, qui.
eft dicritalentour du Cercle FGHI. Pour le prou-
ver,

Puifqueles Lignes AB, CD, font parallelesd
GI, elles fonc paralicles enit’elles. De mefme,
puifque les Lignes BC, AD , font paralleles a,
FH, elles font aufi paralleles entrelles. Er par
confequent les Figures ABCD, ABGI, GCDI,
BCHF , & AFHD , font des Parallclogrammes.
Er partant les Lignes BC , AD , fone égales au

Diametre FH; oud {on égale GI, parlajq.dur. ,

Erde mefine, lesLignes AB, CD, fontaufTi éga-
ksa Gl Douil fuit que les quatte Cotez du Pa-
: 14 ralle-

1
i
[
[
i
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raliclogramme ABCD font égaux entr’eux. De-
plus , puifque la Figure AFEL eft un Parallelo-
gtamme , par la conftruction , & que I'Angle
FELa édeé far droir; il s'enfuic que fon oppof¥ FAI
cft aufli droit, par [a 34. du 1. On prouverade
méme, que les Angles FBG, GCH, & HDI,
fontaufhdroits. Ecparranrla B G ©
Figure ABCD eft un Quarrd; [
qut touche le Cercie donné,
puifquegu}a 16.du 3. chaque F E H
COté eft perpendiculairement

élevé alexrremité du Diame-
tre ; Cequil falloitfaire, &dé- A7 X D
montrer.

lPROPOSITION' VIIL

PROBLEME VIIL.

Dans un Quarré, décrire un Cerile.
’

. E fuppofe que le Quarrd
J ABCD foit donné; & je pro- -G ¢
pofe d'inferire ui Cercle dans ce /

Quarsé. Pour le faire, - - F
Coupez les Cotezdu Quarré
ABCD endeux également, aux
Points F, G, H, I. Menez A ] D
les Lignes droites FH, GI. Puis du Point E, o
ces deux Lignes {e coupent , & de I'intervalle EF,
décrivez le Cercle FGHIL Cela drant,, je dis quece
Cercle eft inferic dans e Quarrd ABCD. Pourle
prouver, .
Puifque les Lignes AD , BC, fonr ¢gales & pa-

¥

i} 4

xalleles, leurs moiriez Al, BG, font aufli dgales

& paralleles. D'odilfuic (par la 33. du 1.) que
lesLignes AB, 1G, fontauffi égales & paralicles.
De

P

v,

st Gidin . et 3+
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De méme,puifque AB,DC;{ont dgales & paralleles,
feurs moitiez AF , DH , fontaufl: égales & paralle-
les. D'odil fuitquelesLignes AD, FH, fontaufli
€gales & paralleles. Et par confequent les Figures
EA, EB,EC,ED, font des Parallelogrammes. Dol

. iMuit que laLigne El eft égale 4 AF;que EF ft éga-

le 4 BG; que EG eft égalea CH; & que EH eft égale
aDI. Ainfi cesquarre Lignes EL EF, EG, EH, qui
font égales 4 des chofes égales, fcavoiraux moi-
tiez des Cotez d'un'aneg, font égales entr’elles.
Etle Cercle qui eft décrit du Centre E, & de lin-
tervalle EI, pafle auffi par les PointsF, G, H.
Daillears; puifqnel’Angle BGIeft égala fon op-
pof€A, parlasq.dut; quel’Angle CHF eft dgal
a fon oppofé B ; que l'Ang1c DIG eft égal 4 fon op~
pofé C; & enfin que I'Angle AFH cft égald fon
oppol€ D : ces quatre Angles font droits, leurs
oppofez ¢tant. droits , par {uppofition. D’out il
fuir que les Lignes AB, BC, CD, DA, rou-
chentle Cercle FGHI, parla 16.du 3. Ec partanc
¢ce Cercle eft inferir dans le Quarré ABCD; Ce
qu'il falloit faire , & démontrer. _

PROPOSITION IX.
PROBLEME IX

Alentour un Quarré donné y décrirs
~ un Cercle.

je propofe de décrire un Cercle alentour de ce
wairé. Pour le faire,

Menezles deux Diagonales: AC, BD. Puis du
PointE, ou ellesfe coupent , & del'intervalle EA,
ddcrivez an Cercle. Cela érant, jedisque ce Cer- -

Iy e

JE'('uppofe que le Quarré ABCD foit donné; &
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clecft décritalentour du Quarré ABCD. Pour le
prouver, .
Puifqu'au Triangle ABD les A

deux Corez BI?_ , ADI, font
dgaux par fuppofition: les An-

i SD,PXODB, fonr auffi B D

ux, par la¢.dur. Etpuif-

que I"Angle BAD eft fuppo(é C
droit, lesdeux Angles ABD .

ADB, valent chacun un demi-droit. On prouvera
de méme,que chacan des autres Angles qui font au-
tour des Potms A, B, C, D, eft demi - droit.
Eafuite dequoi , puifqu’au Triangle AEB les deux
AnglesEAB, EBA, fom égaux: les deux Cocez
EA, EB, qui les (ofitienrent , font aufli égaux,
parla 6.du 1. On prouvera de mé¢me, que ECeft’
égal AEB, & que ED eft égald EC; & parrant
ces quatre Lignes EA, EB, EC ,ED, fout ¢

Tes entr'elles. Dot il fuit que ke Cercle qui eft dé-
erit dn Centre E, & delincervalle EA , pafle par
Jes extremitez des Lignes'EB, EC, ED; & par
confequent qu'il oft déerit alentour du Quarré
ABCD, parla Definition 6. Cequ'il fallait faire ,.
& démentrer. '

P R O~
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.~ ‘
"PROPOSITION X '
| PROBLEME X 1
Q " Décrire un Triangle Ifoftele qui ait cha- |
\ cun des Angles fur la Baze double de ]
7 Lantre. . |
Our le faire ,' menez.uﬁe Li- “
gne droite de telle longueur |
‘ qu'il vous plaira, comme
‘ pat exemple AB, Coupez cetre It
Ligncau Poim C, detelle forte , AN
uc le Reétangle de AB, BC, R D
oit égal au Quatrd de AC , parla ’
11.da 2. Décrivezum Cercle du Centre A, & de *
Vintervalie AB. Puis appliquez la Circonference 1
|
|

, de ce Cercle la Ligne drotre BD égale 4 AC, par
la1. Prop. Enfinmenez laLigne droite AD. Cela
f éaant, je dis que le Triangle ABD eft Ifcofcele,
& quechacun de fes Angles ABD, ADB, quifont 4
furlaBaze BD; cft double de’Angle BAD. Poux |
le prouver, .
Du Poinc C auPoint Dmenez la Ligne droire
CD; & ( par la 5.Prop.) alentour du Friangle ACD
décrivez un Cercle. Celapofé : :
Puifquc lesLignes AB, AD, font dgales, par
ladefinition du Cercle : le Triangle ABD eft Ifofce-
fe. Drailleurs, puifque par la conftruction le Reét-
. angle compris de AB, BC, cftégalau Quarréde
AC: ceméme Re&angle fera auth ¢gal au Quarré
de BD, qui a i€ faite égale 2 AC. Ainfi nousavons
le Point B, hors du Cercle ACD, d’out partent
les deux Ligues d-oites BA , BD ; 'une defquelles »
afcavoir BA, coupele Cercle; & l'autre, & f¢a-
16 YOIF
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voir BD, I'atceint ; enforte quele Rectangle com-
prisde BA, & de fa partic BC qui cft horsdu Cer-
cle, cit égal auQuarréde BD, qui l'atreint. Par
confequent { parla 37.du3.)la Ligne BD touche
le Cercle ACD. Er d'aatant que la Ligne droitc
DC part du Point de I'itrouche-
ment D, & coupe le Cercle: it
s'enfusit que I'Angle CDB, que fair
cette {(tloupanti: ;vccl laC'Xouchau- (
te, cft dgald’Angle D, qui
eftau Se gnﬂtnt alregrnc, parla;lz. ANV
du 3.5i donc on leur djolice ]’ Angle
commun ADC; il s’enfuivra que I’ Angle total ADB
fera égal aux deux Angles ADC, CAD. Mais ( par
laj2.dur.) 'Angle BCD eft égalaux deux An-
Flcs ADC & CAD. Parrant I’ Angle BCD eft égal 4
"Angle ADB. Maintenant, le Triangle ABD ¢rant
fofcelt, I' Angle ABD eft égal i1’ Angle ADB, par
la’s. du 1. Partant I’ Angle ABD , ou CBD qui :Ka}c
méme, eftaufliégalal’ Angle BCD. D'ou il fuit
(parlaé.dus.)que Ie Cotd.CD cft égalauCoré
BD. Mais BD a écd fait égal 4 AC. Partant les
deux Lignes AC, €D, font égalesentr’elles. D'oit
il fuic (parla g.du1.) quelAngle CDA eft égald
FAngle CAD, ou BAD. Mais il adéja été prou-
vé que I'Angle CDB éroit égal 4 I'Angle CAD.
Partant ' Angletotal ADB, ou fon dgal ABD, eft
double de I'Angle BAD ; Cequ’il falloit faire, &
démountrer.

REMARQUE ’

Enfifite de cette Propofition, il eft aifé de mon-
trer, que fi Pon divife le Rayon du Cercle en
moyenne & extrémeraifon, c'eftadire, enforte
que [e Rectangle compris de tout le Rayon & de la
moindre partic, foit égal au Quarré de Ja plva
grande paruie : ie Caté du Decagone infcrit déns cic

ercle
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Cercle , feraégal i cette plus grande partie,

Car, puifque lestrois Angles d’un Triangle va-
lent autant que deux droits ; 1l eft ¢vident que fi on
divife deux Angles droits en cinq parties égales,
deux de ces parties feront la quantitd de I'Angle
ABD, du Triangle ABD de la Propofition prece-
dente ; que deux autres parties feront la quantité de
I'Angle ADB, & quela cinquiéme fa.rtic qui refte,
fera la quantité de I’ Angle BAD, lequel par con-
fequent fera la dixiéme partie desquatre Angles
droits que valent rous les Angles qu’on peut faire

. autour du Point A.D’ou il fuit que "Arc BD-eft auf~

fi la dixiéme partie de la Circonference du Cercle.
Or la Ligne droite BD cft la Sofitendante de cét Arc,
&elle a été faite égale d AC, quieft la plus gran-
de partie du Rayon AB coupé enforte que le Rect-
angle compris de AB, BC, eft égal au Quarré de
Aé. Doncil eft vray dedire, quela Soatendante -
de la dixiéme partie de la Circonference da Cercle,

- oucequieft la méme chofe, le Coté du Decagone

infcric au Cercle, eft égal dlaplus grande partic
du Rayon divifé en moyenne & extréme raifon.

PROPOSITION XL
PROBLEME XL

Dags un Cercle denné, décrire un Pen-

tagone Equilateral &~ Equiangle.

E fappofe que le Cercle ABCDE foit donné; &
J je propofe d’y infcrire un Pentazone Equilaterak
& Equiangle. Pour lc faire,

Décrivez (par la Propofition précedente) le
Triangle Ifolcele FGH , quiaitchacun des Angles
fur laBaze double du troifiéme. Puis (par 1a 2.Prop.)

Iy

déerivez



+ —

S
¢

e o Y

206 ELEMENS D'EUCLIDE.

decrivez dans Je Cercle ABCDE le Triangle ACD
équiangle au Triangle FGH,  Coupez les Anales
ACD, ADC, en deux egalement par les Ligucs
droites CE, DB; & menez A
les Lignes droiiesCB, BA, AE,
ED. Cela ¢étant, je dis quc le E !
Pentagone ABCDE, qui eftin- B Jf
fcrit au Cercle donné,eft Equila- .
teral & Equiangle.Pour le prou- ¢ D
Very F

Puifquele Triangle FGH eft .
Ifofcele, & qu'ilales Angles G .
& H, fur la Baze, doubles de G o
I'Angle F ; & que le Triangle ACD luieft équian-
gle: ce Triangle ACD a auffi les Angles ACD,
ADC, furlaBaze, doublesdel'Angle’ CAD. Or _
chacun de ces Angles ACD, ADC, ayant été coupé !
en deux également ; les Angles DCE, ECA, ADB,
BDC, qui en font les moittez, font égaux entr’cux,
& égauxauflia ' Angle CAD. D'ouslfuit ( parla
26.du 3.} quelescing Arcs AB, BC, CD, DE,
EA, font égaux ; & parla 29. du 3. que lescing Li-

nes droites AB, BC,CD, DE, EA, font dgales.

%r pat confequent , que Je Pentagone ABCDE eft
Equilateral. . : C

Mais ce Pentagone eft aufli Equiangle ; puifque
(parla27.du3.] chacun de fes Angles s'appuye
fur des Arcs égaux, {cavoir,fur trois fors Ja cinquié- .
me partie de la Cuconference de Cerele. Nous
avons donc dans un Cercle donn¢, décrit un'yen-
tagone Equilateral & Equiangle; Ce qu’il falloit 1

————r

=4 ,
fare, & démontrer.
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PROPOSITION XIL

PROBLEME XIL

Alentour &'un Cercle donné , décrire un
. Pentagone Eqm’lat:ral ¢ Equiangle.

E fupppofe que le Cercle .
ABPC[I)I%E fo(}:l donné ; &
_je propofe de décrire g
alentour de ce Cercle un
Pentagone  Equilateral &
Equiangle. Pour le faire 5
Décrivez  premierement

- dansce Cercle (parlaPro- = -1 € K

ofition precedente ) le Pentagone ABCDE , Equi-
ateral & Equiangle. Menez du Centre F aux Points
A, B, C, D, E, les Lignes droites FA, FB,
¥C, FD, FE; & parlesextremitez de ces Lignes
menez les Lignes drottes GH, HI, 1K, KL,
LG, quileur (oient perpendiculaires. Cela étant,
je dis que ces Lignes {e rencontreront ; que le Pen-
ne qu’elles formeront fera circonfcritau Cercle”
donné ; & qu’il fera Equilateral & Equiangle.
Pour le prouver, o
Premicrement , puifque les Angles GAE, &
GEA, fone partie des Anglesdroits GAF, GEF,
ils feront moindres ciuc deux droits. Et partant

-( par la Remarquedela 28.du 5. ) lesLignes AG,

EG, fcrencontreront; & ainfi desautres.
Deplus, puifque les Lignes GH, HI, IK,
KL, 1.G, font perpendicalaires aux extremitez
du Diametre du Cercle; il s’enfnit { par la 16.
Prop. du.3. ) qu'elles touchent le Cercle , & qu'ainfs
le Pentagone GHIKL eft circonferitau Cercle don-
Bé. ‘ Maiu
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Maintenant, pour prouver que ce Pentagone
GHIKL cit Equilateral, menezles Lignes droites
FG, FH, Fl, FK, FL. Cela poli:

Puifque le Penragone ABCDE eft Equilateral,

ar la conftru@ion; il s'enfuit que les cing Arcs
AB, BC, CD, DE, EA, queces Corez dgaux
foirienncnt , font égaux entr’eux ; & que les cinq
Angles AFB , BFC, CFD, DFE, EFA, qu
s'appuyent fur ces Arcs, font auffl égauxentr'eux,
parla 27.du 3. Diailleurs, puiique I'Angle FAG
eft droit, par-la conftru- G
&tion: les deux Quarrez de
FA&de AG font égaux au
Quarréde FG, par la 47. L
du 1. Mais I'Angle FEG g
¢tant aufli droit, c; deux . D

uarrcz de FE & de EG
%\t dgauxauméme Quar- I ¢c XK
ré de FG. Partant les deux Quarrez de FA & de
AG font ¢gaux aux deux Quarrez de FE & de EG.
Oftant donc de ces deux Touts, qui font égaux,
les Quarrez de FA & de FE , qui font dgaux , { par-
ce que ce font les Quarrez de deux demi-Diametres
du Cercle:) le Qxlarré de AG fera gal au Quarré
deEG. EtpartantlesLignes AG, EG, font éga-
les entr'elles. On prouverade meéme , quelaLigne
AHeft égalea HB; laLigne BI, 4 IC; la Ligne
CK, 3 KD; & la Ligne DL, a LE. Or com-
parant le Triangle AFG avec le Triangle EFG, les
deux Corez AF, FG, font égauxaux deux Corez
EF, ¥G; &laBaze AG égale d la Baze EG. Par-
tant (parla 8.dut. ) 'Angle A¥G eft égal i I'An-
gle EFG; & I'Angle AGF ¢gal a I'Angle EGF.
Deforte que chacun des Angles AFE , & AGE, eft
eoupe endeux dgalement. Onprouverade méme
que les Angles AFB, BFC, CFD, DFE, &les
Angles AHB, BIC, CKD, DLE, font coupez
ca deux également. Doy il fuit, que tous les
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Angles qui font autour duPoint ¥, quifont tous
moutié de chofez égales , font égaux entr’eux.
Comparant maintenant les Triangles FAG & FAH:
les Angles AFG & FAG font égaux aux Angles
AFH & FAH, chacun au fien; & le Coté AF,

- anx extremitez duquel font ces Angles, leur eft

commun. Partant ( par la 26. du 1.) I'Angle
AGFeftégal 4 I'’Angle AHF . & le Coté AG au
Cote AH. On prouavera de méme, ciuc I’Angle
BHE eft égal 32 I'Angle BIF 5 I'Angle CIF , 4
I'Angle CKF ; I'Angle DKF , 4 I'Angle DLF ;
1 Angle ELF, al'AngleEGF. Commeaufli que [a
Lignc HB et égalea IB ; Ia Ligne IC, a CK; la

.Ligne KD, dDL; &laLigneLE, 4EG. Enfui-

te dequoy, GH & GL font égales, érant doubles
de.AG & de GE , qui ont ¢té prouvees égales ; GH
& HI font égales , écant doublesde AH & de HB,
?ui ont é:é prouvées égales ; HI& IK font ¢gales,

tant doubles de BI & de IC, quiontété prouvées
égales s IK & KL font égales , €rantdoubles de CK
& de KD, qui ont ét€ prouvées dgales; & enfin
KL & LG'font ¢gales, étant doubles de DL & de
LE , qui ont ¢té prouvées égales. Si bien que le Pen-
tagone GHIKL eft Equilateral. :

Drailleurs,; puifque les Angles HGL & GHI font
doubles des Angles AGF & AHF, qui ont ¢té
prouvez ¢gaux, ils fontaufli égaux entr’eux. On
mentrerade méme, que ['Angte GHI eft égal 3
I'Angle HIK; I’Angle HIK, a I'Angle IKL; &
I'Aungle 1KL, i I'Angle KLG. Er partant le Pen-
tagone GHIKL eft Equiangle. Nous avons donc
décrit alentour d'un Cercle donné un Pentagone
Equilateral & Equiangle; Ce qu'il falloit faire,
& d¢montrer,

P R O-



210 ELEMENS D’EUCLIDE.

PROPOSITION XIIL
PROBLEME XIIL

Dans un Pm)zzgom donnéy qui eft Equian-
gle © Eguilateral y décrire un Cercle.

E fuppofe que le Penta-
gone ABCDE, Equila-
teral & Equian :le, {oit

donnd; & je propofe d'y
mnfcrireun Cercle,  Pourle
faire, '

Coupez (parlag.du1.)
les deux Augles BAE &
ABC, qui fc fuivent, en
deux également, parles Lignes droites AF, BF.
Etdu Point F, od ces Lignes f¢ rencontrent , abaif-
fez fur un des Cotez la Perpendiculaire FG. Puis
duCentre F, & de l'inrervalle FG, décrivez un
Cercle. Celaérant, jedisquece Cercle eft inferic
dans le Pentagone donné. Pour le prouver ,

* Abaiffez du Point F les Lignes FH, Fi, FK,
FL, perpendiculaitement fur les Coiecz BC , CD,
DE, EA. Celapofé:

Puifque le Pentagone ABCDE eft {unpofd Ecui-
lateral, le Coré AB, du Triangle AYB, eft ¢gal
au Coté BC, du Triangle CBY ; le Coté B eft
commun d cesdeux Triangles ; & I’Anvle ABF oft
¢:al 3 'Angle CBF, par la conftruction. Donc
I’Angle BAF eft égal a I’'Angle BCF. Or I'Angle
BAF eft moicié §c PAngle BAE, qui eft égal d
BCD, puifque ic Pentagofie eft fuppofe Equian-
gle. PartantI'Augle BCF eft auffi montié de I'An-
gle BCD.Er par confequent les deux Angles BC’sz%;_

. ;.,.‘.L,.
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DCF font ¢gaux entr’eux. On prouvera de méme,
que’'Angle CDF cftegal 2 I'Angle FDE, & ' Angle
DEFal'Angle FEA. Maintenant, comparant les
Triangles FBG & FBH : I'Angle FBG vient d'é-
i tre prouvé égala I’Angle FBH , &I'Angle EGB eft
Lo g dl’Alxq%e FHB, <rant tous-deux droits, par
T laconftru&ion; & le Coté FB eft commun i ces
o .deux Triangles. Partant FH eft égale 4 FG, parla
26-du 1. On prouverade méme, que la LigneFI
eftcgaled¥H; laLigne FK A FI; & laLigneFL,
aFK. Parconfequent lescing Lignes FG , FH , F,
¥K, & FL, {ont toutes égales ;. & le Cerclequi eft
décrit du Centre F, & de l'intervalle FG, pafle
aufli par les extremitez de routes lesautres : & cha-
cune de ces Lignes eft un demi-Diametre du Cercle,
Or les Cotez du Pentagonc ABCDE font élevez
perpendiculairement aux extremitez de ces demi-
Diamerres. -Partant (parla16.du 3.) ces Cotez
touchent le Cercle. Et par confequent ce Cercle eft
infcrit dans le Pentagone donné; Ce qu'il falloit

faire, & démontrer.

PROPOSITION X1/.
PROBLEME XIV.

Alentour d’un -Pentagone donné 5 qui eft
Eguilateral ¢~ Equiangle o décrive un
Cercle, : ‘

E fuppofe qutle Pentagone ABCDE,. Equilate-
J ral & Equian%lc, foit donné; & je propofe de
décrire un Cercle alentour dece Pentagone. Pour
Ie faire, )

Coupez les deux Angles BAE & ABC qni fe fui-
yent, en deux égalcmcnt, par lesLignes droii:cs

AF,
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AF, BF. Puis du Point F, ou cesdeux Lignesfe
rencontrent , & de lintervalle FA, décrivezun
Cercle. Cela érant, je dis que ce Cerclecft décrie
alentour du Pentagone ABCDE. A

Pour le prouver, /I\
Menez les Lignes droites FC, p F\E

/

¥D, FE. Celapofd: T~
Par un raifonnement fembla-
ble 4 celuide la Propofition pré- <

cedente, on prouvera que les
Angles BCD, CDE, & DEA, font coupez en
deux ¢galement. Les Angles BAE & ABC le fout
aufli, parlaconftruction. Orlescing Angles da
Pentagone érant ¢gaux, les dix Angles, qui en
fontles moitiez , {ont auff égaux. D'on il fuit,
?uc puifqu'au Triangle ABF les Angles FAB, PB{\,
ont¢gaux ; lesdeux CotezFA, ¥B, quilesfou-
tiennent , font aufli égaux, par la 6. du 1. On
prouvera de méme, que la Ligne FC eft égale a
FB; la Ligne FD, 4 FCG; la Ligne FE, 3 FD.
De forte queles cing Lignes FA, B, FC, FD,
FE, fontégalesentr'elles. Par conlequent le Cer-
" cle qui eft décrit du Centre F , & de 'intervalle FA,

;aﬂ'c aufli par les extremitez des Lignes FB, FC,’

D, FE, c'efta dire parles Sommers des Angles
du Pentagone. Et partant ce Cercle eft décrir alen-
tour du Pentagone donué ; Ce qu'il falloit faire,
& démoutrer.

5SS
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PROPOSITION XV.
PROBLEME XV.

Dans un Cercle dthiné, décrire un Hexa-
gone Eqm’ldteml &~ Equiangle.

E [’upgoﬁ: quele Cercle ACE

foitdonnd ; & je propofe d'y

infcrire un Hexagone Equi-
lateral & Equiangle. Pour le fai- -
Ic, . C
Menez un Diametre tel qu'il

B

Puisdu Point D, & del'intervalle
DG, décrivezle Cercle CGE. Ce Cercle coupera
fe premieraux Points C& E. Menez par ces Points
les Diametres CGF & EGB. Puis menez les fix Li-
gnes droites AB, BC, €D, DE,EF, FA. Cela
ctant, je dis que I'Hexagone ABCDEE , qui cft
infcrirau Cercle donné, eft Equilateral & Equian-
gle. Pourle prouver,

Par le raifonnement de la premiere Prop. du 1.
on preuvera que lesdeux Triangles DGC, DGE,
fonr Equilateraux ; & par la 5.du 1. on prouvera
qu'’ils font Equiangles. Etpartant (parla3z.du1.)
chacun de leurs Angles vaut e tiers de deux drois.
Or (par la 13. du 1.) lesdeux Angles CGE, &
EGF, valent deux droits. Partant fion b:e I"Angle
CGE , I'Angle reftanc EGF vaudra aulli le tiers de
deux droits. Etainfi les trois Angles CGD , DGE ,
EGF, fontdgauxentr’eux. Maisles Angles AGF ,
AGB, BGC, qui lcur font oppofez au Sommet,
leur font égaux , parla1g.da 1. Donc lesfix An-

_ gles qui font autourdu Centre G, fout tous ¢gaux.

D'ou
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D'od il fuir (parla26.dus.) que les fix Arcs fur
lefquels ils sappuyent, font égaux; & (parla 29.
du3.) queleshix Li(gncs droites AB, BC, CD, DE,
EF, FA, qui les {oltiennent , A
font égales. Par confequent 'He- g 2T\
xagoue ABCDEF eft Equilareral.
Maintenant , qu'il {oit Equi-
angle, cela fuie de la 27. du3. €
Car chacunde ces fix Angles s'ap-
puye fur un Arc qui contient qua-
tre-fois la 6. partie de la Circon-
ference du Cercle. Ainfi nous avons dans un Cer-
cle donné dderit un Hexagone Equilateral & Equi-
angle ; Ce qu'il falloit faire, & démontrer.

COROLLAIRE.

11 fuit de certe Propofition, que le Coté del'He-
xagone eft ¢gal au Rayon du Cercle auquelil eft
inferit puifque chaque Coté a ¢eé prouve égal au
demi-Diametre.
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PROPOSITION XVI
PROBLEME XVIL

Dans un Cercle domné , décrire un Quin-
decagone Equilateral © Equiangle,

E fuppofe que le Cercle ADBC foit donné ; & je
" propofe dy infcrire un Quindecagone Equila-
teral & Equiangle. Pourle faire, :
Décrivez premierement un Triangle Equilateral.
Puis ( par la 2. Prop. ) décrivezdansle Cercle don-
néle Triangle ABC, dquiangle & ce Triangle Equi-
lateral. Décrivez enfuite ( par la11. Prop.) dans
ce méme Cerclele Pentagone
ADEFG,Equilateral & Equi-
angle,, & menez du Point B
au Point E la Ligne droite
BE. Cela drant, je dis que
cetteLigne BE eftle Corddu
Quindecagone  demandé. £
Pour le prouver, H
Tuifque par la conftruéion, le Triangle ABC
et équiangled un Triangle Equilateral , il eftaufli
Equilateral , par les 5. & 6.du 1. Etpartantles
trois Arcs ADB, BEC, & CGA, qfe {os Corez
foliiennent, font égaux , parla 28.du 3. & chacun
d'euxeftla 3. paruedela Circonference du Cercle.
Drailleurs, puifquele Pentagone ADLFG ¢ft Equi-
lateral, par la conftruction: lescing Ares quefes
Corez foiiennent , font aufhi éganx , & chacun
d'eux eft la cinquiéme partie de la Circonference
du Cercle, Or puifque"Arc ADB elt la 5. partiede
fa Circonference, on peutlui appliuer cing Corex
du Quindecagene. Et puifque I'Acc AD o cft la
cquic-




216 ELEMENS D'EUCLIDE.

cinquiéme partie , on lui en peut appliquer trois.
Par confequent on peut en appliquer fix aux deux
Arcs AD, DE. Mais nous avons montré qu'on en
peut appliquer cing al'Arc ADB. Par confequent
on en peutappliquer una I'Acc BE. Et ainfi la Li-
goe droite BE , qui lui eft appliquée, cft Ie Coté
du Quindecagone, D'ou il ‘A
fuir, qu'en appliquant quin-
ze Lignes dgales 4 BE, 4
toute la Circonference du
Cercle, onaleQuindecago-
ne demandd, Er ainfi nous B
avons dans un Cercledonné ~ g
décric un Quindecagone E- H
quilateral. .
Deplus, puifque chacun des Angles dece Quin-
decagone, comme BEH, s'appuye fur un Arc qui
fotinent treize foisla 1 5. particde la Circonference
du Cercle ; tous ces Angless'enfuivent égaux , par
laz7.duy. Ecpar con(%c,ucnt ce Quindecarone eft
aufli Equiangle ; Ce qu'il falloic faire , & démon-
srer.
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uncautre, lors qu'étant prife un
certain nombre de fois, elle 1’¢-
gale, & lamefure précifement.
. Ainfi une Ligne de quarre
=== pieds, eft dite mefurer une Li-

gnede 2o pieds, parcequelaLigne de 4 pieds €tant
prife cinq fois, égale juftement celle de 20 pieds ;
mais une Ligne de 6 pieds n’eft pas dite mefurer
une Ligne de 20 pieds; parce que la Ligne de 6
pieds , érant prife tant de fois que I'on voudra, nela
mefure pas précifément. >~ _

2. Une partie #lsquore d’une Grandeur , eft une
partie de cette Grandeur qui la mefure précifd-
ment,

Tome I. K Ainid
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Ainfi une Ligne de 4 picds, eft une parrie ali-
7 quote d’une Lignede 20 pieds. ' T
.-~ Lapartic aliquote prend fon nom & fa dénomi-
nation, du nombre de fois qu'elle mefure la Gran-
deurdontelle eft partic; ou bien du nombre des
parties égales daus lefquelles elle divife cetre Gran-
, deur. . ,

Ainfi, une partie qui mefure une Grandeur deux
fois, s'appelleun Demy, & s’cerit ainfiL. Une !
partic qui mefure une Grandeur trois fois,, s’appel-
leun Thers, & s’écrirainfi L. Une partie qui me-
{ure une Grandeur quatre fois, s"appelle un Quart,
&s'dericainfi L. &e. _ B

4 .

‘3. Une partie #liguante d'une Grandeur, oft
une partic de cette Grandeur qui ne la melure pas
réa{d¢ment. ;

Ainfl une Ligne de fix pieds eft uné parrieali-
quanre d'une Liguic de vingt pieds. .

" Quelquefois une paitie aliquante d’une Gran-
deur a ics parties aliquotes qui mefurent 1a Gran-
deur dopt cl\e eft partie , comme par eéxemple 8,
qui cft une particaliquante de 12, a pour partic ali-
quote 4, quicltleuersde 125 don: 8 par confe-
uent fait les deux-tiers, puifGu'il conticat deux
ois 4, quel'onécrivainfi 2.

Les parties, foiraliquotes , foir aliquantes, s’ap-
pellent Fradtions du Tout dont elles font partics. Et
cn les marquant comme nous venons de faire, e Ca-
ra&terede jcﬂ'u% s’appellele Numerateur de la Frac-
tion , & celui de deflous s'appelle le Dénomina-
teur.

4. Des parties parcilles, ou femblables, de
deux Grandeurs, ce font des parties, dont l'une
eft en comparaifon de fa Grandeur, ou de fon
Tour, ceque l'autre eft en compaiaifon du fien.

Ainfi 3 & § , fontdes paities femblablesde 12 &
deo; parceque comme 3 elt le quart de 12, de
meme § eft le quare de 20.

1l
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Tleft bon de remarquer ici, quefiono6tedes par-
ties femblables de dcux Grandeurs, les reltes en
{eront des parties femplables,

Amfis, quicftlequartderz, érantdtéders;
& 5, qui c(llt lequartde 20, érantotéde 20: les
zeftes 9 & 15 font des parties femblables de 12 & de
20, afcavoir lestrois-quarts.

. Une'Grandeur eft dite multiple d'une autre
Grandeur , lorfqu’elle la contient un cerrain nom-
bre de fois précifément ; & celle qui eft contenué
s'appelle fous-multiple ; laquelle fert de mefure &
Tautre. .

- Ainflunc Ligne de 20 pieds eft multiple d’une
Lignede 4 pieds; & uncLignede 4picds eft fous-
multipled’une Ligne de 20 pieds 5 parce que com-
mel'une contient, l'autre eft contenué , juftement
¢ fois; & ainfi I'une fertde mefure d l'auere. :

6. Des Equimultiples de plufieurs Grandeurs,
ce font des Grandeurs qui contiennent €galement
celles donr elles fone dites Equimultiples, ou qui
font également mefurdes par ces Grandeurs.

Ainfi deux Lignes , dontl’une elt de 20 pieds,
& I'autre de 1 pieds , font équimultiples de deux
autres Lignes, dontl'unceftde 4 pieds & l'autre
de 3 pieds: parce que comme 20 eft mefure § fois
par 45 aufli 1§ eft mefuré  fois par 3.

Heft évident que fi d des Equimultiples de deux
Grandeurs , on ajoiite d’autres Equimultiples de
ces Grandeurs , les Touts feront encore Equimul-
tiples de ces mémes Grandeurs. :

De méme, fi des Equimultiples de deux Gran-
deurs!'on 6te des Equimultiples de ces Grandeurs,
les reftes feront encore équimultiples de ces mémes
Grandeurs , ou leur {eront égaux. -

7. Raifon, c’eft le rapport qui eft entre deux
Grandeurs de méme genre, comparées l'une &
Pautre felon leur quantite. .

Les Grandeurs dc méme genre , comme font

K2 deux
. ..
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deuxLignes, deux Surfaces, deux Corps, sap-
pellent Homogenes. .

Les grandeurs de divers gegre, comme une Li-
gne & une Surface , une Suzface & un Corps, s'ap-
pellent Heterogenes.

Or le rapport qui eft entre deux Grandeurs de
mémegenre, lorlqu'on les compare I'une 2 1'au-
e, pour (cavoir comment & combien de fois'u-
ne conricm}'nutrc » oulautre ¢t contenué, s ap-
pelie Rafor,

Er d'autant quon ne peut pas direcomment &
combien de fois une Grandeur eft contenué -dans
une autre qui n'eft pas de méme genre; cela fait
gu’il n'y a point de Raifon entre des Grandeurs de

ivers gehire.

Dem?me, d'autant que c’eft une proprieté par-
ticuliers aux Grandeurs finies, de pouvoir fervir
de mefure, 8 depouvoir erre mefuries, & quon”
nc peut pas dire qu'une Grandeur infinic contienne
tantdetois une grandeur finie, ni qu'une Gran-
deur finie foit contenué rant de fois dans une Gran-
deurinfinie: De I vientaufliqu'il n’y a point de
Razifon entre une Grandeur finie & unemfinie, en-
corequ'on les {uppofe toutes-deux de méme genre,

8. Les Termes d'une Raifen, fonr les deux
Grandeurs quel'on compare Cl}(:('lnble.

9. L'Antccedent d'une Raifen, eft le premier
Terme desdeux quel on comparel'unal'aurre.

10. Le Confequentd’une Railon, eft le fecond
Terme des deux que 'on compaze.

Ainficomparant15a10: I'Ancecedenteft 1, &
le Confequenceft 10,

r1. LaRaifond égalité, eft une Raifon o I"An-
tecedent eft egal au Confequent. .

12. La Ratfon d'iu-.‘ga?ité, cft une Raifon og
o’ Antecedentn’ett pas cgal au Confequent,

13. La Ratfon d'inigalicd majeure, et une
T.aifon ou l”Anzecedent et pluasgrand que le Cen-
fequcat, 14 La
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14. La Raifon d'inégalité” mincure, cft une
Raifon oui I'Antecedent eft plus petit que le Confe-
quent, ' .
15. La Raifon Rationnelle, ou la Raifon de
noinbre  nombre , eft celle odt 'on peut exprimer
par nombre combien de fois I' Antecedent contient
le Confequent , oucombien de fois il eft contenu
dans le Confequent. Telle eft la Raifon qui eft en-
tre uneLigne de 6 pieds, & une Ligne de 4 pieds,
o I’ Antecedent contient le Confequent une fois &
demye 5 oucelle qui eft entre une Ligne de 2 pieds,
& une Lignede 4 pieds , ou I'Antecedent eft con-
tenu deux fois dans le Confequent.,
16. La Raifon Irrationnelle, on Sourde, eft
celle ou il et impoffible d’exprimer par nombre
combien de fois 1'Antecedent contient le Confe-
uent, ou combien de fois il eft contenu dansle
‘enféquent; comme la Raifon quieft entre le Coté

d'un Quarrd & {a Diazonale ; quieft telle, qu'en-

core que chaque Ligne & part ait plufieurs parties

aliquotes, iln'yen a pourtant pas une de celles qui ~

mefurentl'une, quipuiffe mefurer I'autre ; & ainfi

on ne {cauroit exprimer par nombre le rapport qui

eft entrecesdeux Lignes. :

17. La quantité d'une Raifon d'inégalité ma-
jeure, eft le nombre qui exprime commentr &
combien de fois I’Antecedent contient le Confe-
quent.

- Ainfi comparant une Grandeur de 12 pieds avec .
une Grandeur de 6 pieds, la quantité de cette Raifon
eflt 2, d'autantque 12 pieds contiennent 6 pieds
deux fois ; & cette Railon s'appelle Double. De
méme, comparant 12 & 4, la quantité de cetre
Raifon eft 3, d’aurant que 12 contient 4 treis fois ;
& cette raifons'appelle Triple. Demémeencore,
“eomparant 124 8, Jaquantité de certe Raifon eft
un & demi, d'aurant que 12 contient 8 une fois &
demye ; & cette Raifon s’appelle Sefquialtere. &c.
. K3 18. La

)
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18. La quantiré d'une Raifon d'inégalité mineure
eft le nembre quit exprime comment & combien de
fois I' Autecedent eft contenu dans le Confequent,
ou quelle partie il eft du Confequent.

Ainfi comparant une Grandeur de 6 pieds, avee
unede 12 picds, la quantit¢ decette Raifoneft un
demi, parce que 6 picds font la moitié de 12 pieds;
& ceute Raifon s‘aplpcllc Sous-double. De méme,
comparant 44 12, laquantité de cette Railon eft
unticrs, d'autant que 4eftletiersde 12 ; & cette
Raifon s’appelle Sous-triple.  Etde méme encore ,
comparant 84 12, laquantité de eetze Raifon eft
- deux-tiers, d'autant que 8 font lesdeux-tiersde 12

& cetre Raifon s’appclle Sous-fefquialtere.
Parld, ilparoit que deux Ratfons {ont égales,
lorfque I’ Antecedent de 'une contient fon Confe-
uent, comme 'Antecedent de 'autre contient le
gcn ; oubienlorfque I’ Antecedent del'unc eft con-
tenudans fon Confequent, comme |’Antecedent
de 'autre eft contenu dans le fien.
Ainfi la Raifon de 154 10¢ft égale 4 laRaifon
de 12 4 8; parce quecomme 1§ contieat 10 une
, fois & demye , de méme 12 contient 8 unc fois &
demye,
Maisune Raifon eft plus grande qu'une autre,
Jorfque I’ Antecedent de la premiere contient plus

de fois fon Confequent, quel’Antecedentdela fe-

- conde ne contient le fien ; ou bien lo:fque I'Ante-
cedent de la premicre eft une plus grande partie de
fon Confequent, quel’Antecedent de 12 feconde ne
Teft du fien,

Ainfi 1a Raifon de 15 4 geft plusgrande quela
Raifonde 122 65 parce que I' Antecedent 1§ con-
tient fon Confequent §, trois fois; au lieu que
I' Antecedent 12 ne contient fon Confequent 6 que
deux fois. Tout au contraire, la Raifonde 6 2 12 eft

lus grande que la Raifon de § a 155 parce que
FAmcccdcut 6 cft lamoitid de fon Confequent 12 ;
au
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au lieu quel’ Antecedent § n’cit que le tiers de fon
Confequent 1§.

19. Proportion, c’eftlareffemblance ou I'éga-
lité de deux Raifons.

. Ainfiily a proportionentre ces quatre Grandeurs,
1§ — 10 — 12 — 83
arce quelaRaifonde 15d 10 eft laméme, ou eft
égale dla Railon, de 124 8; ou comme ['on dic
communément, parce querseftdro, commerz
eftas.

20. Des Grandeurs proportionelles , font celles
entre lelquelles il y a proportion.

Ainfiles Grandeurs 1§ ——. 10 === 12 =~ 8,
font proportionnelles; car comme 1§ contient 10
une fois & demye, ainfi 12 contient 8 une fois &

. demye.

21, La Proportion continu€, cft celle od le

Confu}:cnt de la premicere Raifon fert d Antece-

dent a la feconde,
Ainfl il y a proportion continué entre ces treis
Grandeurs, 18 —— 12 —— 8; parceque18cftd

12, commg12cftd 8: ol l'onvoit que 12, qui
eftle Confequent de la premiere Raifon, eft I'An-
tecedentdela feconde,

22. La Proporiion non-continu€, eft celle okt
I'Antecedent cfc la feconde Raifon eft different du
Confequentde la premicre. ’ .

Telle ¢ la Proportion qui eft entre ces quatre-
Grandeurs, 1§ = 10 = 12 ~—— 8. Parceque
12, qui eft I'Antecedentde la feconde Railon, eft
differentde 10, qui eft le Confequent de la premie-
Ie.

23. Les Termes homologues d'une Proportion,
font ceux quitiennent le méme rang, ou qui font
de méme nom , dans une Proportion.

- Ainft dans la Proportion précedente , les deux
-Antccedens 15 & 12, & les deux Confequents 10
& 8, fonr des Termes homologues ;. parce qu'ils

K tIeniens
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tiemient le méme rang, & ont un méme nom,
dans cette Proportion.

Remarquez que la Proportion dont ila éié parlé
jufques-ict, s'appelle Geometrique ; pour la diftin-

uer d'une autre,, qu'on nomme Arithmetique ,
ﬁqucllc {e rencontre entre trois Grandeurs, dont
la premiers furpafle la feconde, oucneft (urpaflde,
d’une quantité égale a celle dont cette feconde fur-
pafle latroifiéme , oueneft furpaflée; oubienen-
tre quatre Grandeurs , dont la premiere furpafle la
feeonde, ouen eft furpafide, d unequan:ité égale
a celle donr ls troifiéme furpafle la quatridme, on
<n eft (urpaifée.

Ainfi la Proportion qui {e rencontre entre ces
-trois Grandeurs , 16 —— 12 —— 8, cft une Pro-
portion Arithmertique; parce que comme [apre-
miere furpafle la fceonde de 4, de meme aufh la fe-
-conde turpaliclatroifidme de 4.

Ainfi la Proportion qui {e rencontre entre ces
quatre Grandeurs, 1§ === 10 —— 7 — 2, cit
-encore une Proportion Arithmetique 5 parce que
comme la premiere furpafle la feconde de §, de
mémeaufli la troifiéme furpaflela quatriéme de §.

Comme la Proportion Geometrique eft 11 prin-
cipale, & d’un plus grand ufage quela Proportion
Arithmetique, c’eft auffi de celle-13 dont nousen-
tendrons patler , quand nous parlerons fimplement
-de Proportion,

24. Conclure en Raifon Inverfe, on en chan-
eant les Termes, c'eft de quatre Grandeurs qui
ont proportionnelles, conclure que le Confequent

de la premiere Raifoneft 4 fon Antecedent, comme
le Confequentde lafecondeeft au fien. Ou, cequi
eft Ia méme chofe, c'eft changer les Termes des
Raifons , & faire que le Confequentdeviennel’An-
tecedent, & I'Antccedent le Confequent.

Aiufi,aprés avoir montré que 1 § eft 4 10,comme
12¢td8: i I'on vient 4 dire, donc 1o ettdrg,

comme
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comme § cft 4 12 : cela s’appelle conclure en Raifon
inverfe.

Or il eft dvident que i quatre Grandeurs font
roportionnelles, elles font encore proportionnel-
sen Raifon inverfe, Cars'il eft vrai queI'Antece-

dent de la premiere Raifon contienne fon Confe-
quent, de méme que I'Antecedent de la feconde
contient le fien: il eft vrai autli quele Confequent
de la premiere eft contenu dans fon Antecedent ,
de méme que le Confequent de Ja feconde eft con-
tenu dans le fien.

Ou bien au contraire, fil'Antecedent dela pre-
micre Raifon eft contenu dans fon Confequent, de
méme que I’ Antecedent de la feconde eft contenu
dansle fien: il eft vraiauffi que le Confequentde
la premiere Raifon contient fon Antecedent, de
memeque le Confequent de a feconde contientle
fien. Car contenir & étre contenu font termesrela-
tifs , qui s’entendent & qui s’expliquent I'un pas
l'autre. .

2§. ConclureenRaifon Alterne , c’eft de quatre
Grandeurs qui font proportionnelles ,.conclure que
I’ Antecedent de la premiere Raifon eftd I' Antece-
dent de la feconde, comme le Confequent de la
premiere eft au Confequent de la feconde.

Ainfi , aprés avoir montré que 1§ eft 3 10, com-
merz2eftas; fil'onvienrd dire, donc r5efta 12,
comme 10 eft d 8 : cela s’appelle conclure en Raifon
alterne. ~

Quelques-uns eltiment que fuppolé que quatre
Grandeurs foient proportionnelles, il cft évident
qu'on peut conclure qu'elles font proportionelies
en Railon alterne.

Neanmoins , il faut remarquer qu'on ne pent
valablement corclure en Raifonalterne, i moins
que les quatre Grandeurs nc {oient de mémegenre,
Car parexeinple, fion {uppofoir qu'une Ligne fhe
aunc autre Ligne, comme une Superficic eft 4 une

Ky auue
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autre Superficie : on ne pourroit pas pour cela con-
clure quela premiere Ligne feroit 4 la premiere Su-
petficie, comme la feconde Ligne eft d la feconde
Superficie ; crant évident, par ce qui a étéditci-
deflus, qu'il 'y a point de saifon d'uneLigned
une Superficie.

26. Conclure en compofant s c’eft de quatte
Grandeurs qui font proportionnelles , conclure que
la fomme de I'Antecedent & du Confequentde la
premiere Raifon, eft au feul Confequent de cette
premiere Raifon, comme la fomme de I'Antece-
dent & du Confequent de la feconde Raifon , eftan
feul Confequent de cetee feconde Raifon,

Ainfi, aprésavoir montré que 1§eftd 10, com-
me 12 eft 28; fil'onvientd dire,, donc 2geft &
10, comme20¢cftd 8 : celas’appelle conclure en
compofant. '

Or il eft dvident que i quatre Grandeurs font
proportionelles , on peut conclure en compofant ,
qu'elles font aufli proportionnelles. Car conclure
en compofant,, n'eft autre chofe que compofer de
nouveaux Antecedens, qui contiennent leurs Con-
fequens une fois plus que les premiers Antecedens
e les contenoient.  Or, par la fuppofition, les
premicrs Antecedens contenoient ¢palement lenrs
Confequens. D'ou il fuit, que les nouveaux An-
tecedens les doivent encore contenir également ; &
ainfi ces quatre Grandeurs doivent étre encore pro-
portionrelles. .

27. Conclureendivifant, c’eft dequatre Gran-
deurs qui font proportionnelles, conclure que
I'excezdu premier Antecedent par-deflus fon Con-
fequent, cft 4 fon Confequent, comme I'excez du
fecond Antecedent par-deflus fon Confequent , eft~
au!li a fon Confequent.

Ainf, aprés aveir montré quet§eftd 10, com:

‘met12¢ftas; fil'on vientadire,donc sefta 1o,

comme 4 ¢ftd 8: ccla s’appelle conclure en divi-
fanr.
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1l eft encore évident que fi quatre Grandeurs font
proportionelles, on peut conclure en divifant,
qu'elles font auffi proportionnelles.  Car conclure
en divifant, n'eft autre chofe que compofer de
nouveaux Antecedens, qui contiennent leurs Con-
fequens une fois moins que les premiers Antece-
dens ne les contenoient.  Or, par la fuppofition ,
les premiers Antecedens contenoient ¢galement
leurs Confequens.  D'otil {uit que les nouveaux
Autecedens les doivent encore contenir ¢galement 5
& ainfi ces quatre Grandeurs doivent étre encore
proportionnclles, .
28. Conclure par converfion de Raifon, ¢eft
de quatre Grandeurs qui font proportionnelles ,
conclure que I’ Antecedent de la premiere Raifon eft
a fon excez par-deflus fon Confequent, comme
I’ Antecedent de la feconde eft & {on excez par-deflus
le fien.
Ainfi , aprés avoir montré que reftd 10, com-

- me 12¢ft 3 &; il'onvientadire, donc1gefta

§, comme 12 eftd 4: cela s'appelle conclure par
converfion de Raifon. .

Il eft encore évident que fi quatre Grandeurs font
roportionclles, on peut conclure par converfion
e Raifon , qu’clles font aufli proportionnelles. Car

puifque, par fuppofition, les-Antecedens contien-
nent également les Confequens, ¢’eft unc necefli-
té que Tes Confequens foient des parties femblables
des Antecedens. Si donc on bte les Confequens des
Antecedens, les reftes feront encore des parties fem-
blables des mémes Antecedens ; & par cenfequent
les Antecedens les contiendront également, & la
Raifon qui fera entr’eux fera femblable. .
29. Raifon compofée, c’eftune Raifondont la
juanti(c' refulte de fa multiplication de la quantité
¢ plufieurs antres Raifons. ' :
Pour bien entendre cette Definition, confiderez

par exemple ces trois Grandeurs, 24.6. 23 & re-
K mag-
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marquez que la premiere étant quadruple de la fe-
conde, & lafeconde érant triple de la troifidme,
& par confequent la quantité de la Raifon de Ja pre-
micre ala feconde érant 4, & celledela feconde

latroifiéme drant 3¢ il eft vraide dire, que lapre- -

miere Grandeur, comparde 2 latroifidme, encft
le quadruple du eriple, oula contient quarre-fois
trois fois, c'eft 4 dire douze-fois. Si bien quela
quantité de la Raifon de la premicre Grandeurd
la troifiéme eft 12. Or cette Raifon dodecuple,
3ui refulte de la multiplication des quantitez des

eux Raifons particulieres, 4 & 3,¢ft dite compofie
de ces deux Raifons.

1l fuitde 14 , que ft on difpofe i dilcretion tant de
Grandeurs queql'on voudra: Ja Raifon de lapre-
miere a laderniere fera compofde de toures les Rai-
fons moiennes & particulieres, qu'ont entr’elles
toutes ces Grandeurs , étant comparces de fuite

I'uneal'autre. Ainfi, ayant difpczfé a difcresion”

«es quatre Grandeurs, 24.6. 3. 12: la Raifon de
244 12, étqni eft une Railon double, ) eft compofée
deceliesde 244 6,de 64 3,8 de 34 12. Erdefait,
multipliant 'on par I'autre 4,2, &4, (quifont
les quantirez de ces Raifons, ) le produit,; quieft
2, eftlaquantitédelaRaifonde244 12.
Remarquez,que comme le méme produit qui re-
fulte de la multiplication de deux nombres, peut
refulter deJa multiplication de deux autres : aufli
unre méme Raifon peut étre compolce de pluficurs
Raifons differentes. Ainfi, par exemple, la Raifon
dodecuple,, que nousavons veu ci-deflus écre com-

‘polée de la quadruple & delatriple, peutaufli étre

compofte de la fexruple & de la double. :
Maintenant, fi les Raifons qui fe trouvent entre
plufieurs Grandeurs d’une part, font égales ou
femblables & cclles qui (e rencontrent entre plu-
fieursautres Grandeurs d’unc autre part, chacune
alaficanc; ileft évident que la Raifon compolde

des.
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K des pfemiercs Raifons, doitétredgaled la Raifon

e compofée des aurres femblables; érant neceflaire

R que les mémes quantités ou les mémes nombros

" multipliés deux fois, produifent le méme nombre
ou la méme quantité,

Ainfi, fil'onf{uppofe d’une part ces trors Gran-

c deurs, 24 6. 2. & d'autre part ces trois autres
y Grandeurs , 36. 9.3 ; entre lefquelles les mémes
i - . Raifons, favoir la quadruple & triple, fe ren-

- contrent: c’eftune neceffiré que laRaifonde 24 3
1, foit (emblable la Raifonde 3634 3 ; puifque la
quantité de chacune de ces Railons refulte dela
multiplication de 4 par 3.
30. Raifondoubiée, c’elt upe Raifon compo-
. fée de deux Raifons femblables.
S . Ainfi fuppofant trois Grandeurs continué¢ment
' proportiennelles, tetles que fone celles-ci, 64. 16,
45 puis comparant [a premicre 4 latroifiéme: la
. Raifon qui fe trouve entre ces deux Grandeurs, 64

» & 4> (laquelleeft comdyofée des deux Raifons fem~
. blablesde 644 16, & de 163 4, ) s'appelle Raifon
: doubléede 644 16.
31. Raifontriplée, c’eft une Raifon compofée
'y . detrois'Raifons femblables. )
. * Ainfi, fuppofant quatre Grandeurs continué-

mens proportionnelles, comme font les fuivantes
64.16. 4.1 ; puiscomparant la premiered [a quas
E triéme: la Mifon qui (& trouve entre ces deux
. Grandeurs, 64& 1, (laquelle eft compofée des
) trois Raifons femblables de 644 16, de16d 4, &

. de 4a1,) s'appelle Raifon tripléede 644 16.
: 32. Proportion ordonnde, c'eft I'arrangement
, de pluficurs Grandeurs d’une part, & d'autant
< d'autres Grandeursd'une autre part, difpofées de
telle forte , que ldpremicre du premier ordre foit
{ alafeconde, comme lapremiere du fecond ordre
eftd la feconde 5 puisla feconde du premier nrdre &
L troifiéme, comme la feconde dufecond ordre 31a.
K7 troi~
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troifiéme ; & la troifiéme du premier ordre i la
quatriéme, comme lacroifiéme du fecond eft 3 la
quatriéme , & ainfi de fuite.

Ainfi, ayant misd’une part les quatre Grandeurs
fuivantes, 12. 4 2. 8. & d'autre part ces quatre au-

tres, 30. 10. §. 20. qui font difpofées de teile forre, -

que la premicre 12 eft 4 lafeconde 4, commela
premiere joeft dlafeconde 10 ; que la feconde 4
et a larroifime 2, commelafeconde 10 eft a la
troifiéme § ; & que la troifiéme 2 eft & la quarrié-
me 8, comme la troifiéme  eft & la quatriéme 20:
cérarrangement s’appelle Proportion ordonncde.

33. Proportion troublée, c%eft l'arrangement
de pluiieurs Grandeurs d’une part, & d’autane
d’autres Grandeurs d’une autre part, dilpofies de

“telle forte , que la premiere du premier ordre foir 4
la feconde , comme la penulti¢me du fecond ordre
eft 3 la derniere ; puis la {econde dupremier or-
dre 4 la troificme, comme l'antepenuliéme du
fecond ordre i la penultiéme , & ainfi de fuire.

Ainfi, ayant mis d'une part les trois Grandeurs
12. 4- 2. & d’autre part ces trois autres, 18. 9.3.qui
font difpofées de telle forte , que la premiere 12 eft
a la feconde 4, comme la penultiéme 9 eft dla
derniere 3 5 & quelafeconde 4eftd latroifiéme 2,
comme l'antepenultiéme 18 4 Ja penulticme g : cét

arrangement s’appelle Proportion troublée.

34. Conclure en Raifon égalé} c'eft (aprés
avoir fuppof' ¢ que quelques Grandeurs d'une part,
& autant d’autres d’une autre parr,{ont proportion-
nelles, foiten Proportion orgonnéc , foiten Pro-
portion troublée, } conclure que la premiere d’une
partefta laderniere,, comme la premiere del'autre
parc eft dladerniere.

Ainfi, dansPexemplequia éiéci-deflus rappor-
té de la Proportion ordonnée, conclure que la
prem-ere Grandur 12 eft 2 la derniere 8, comme
la premicre 39 eft & laderniere 20 ; Oubien , dans

l'exem- -

—_— e
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Yexemple de la Proportion troublée, conclure que
la premiere Grandeur 12 eft 4 laderniere 2, com-
me la premiere 18 eft 4 laderniere 3 : celas’appelle
conclure en Raifon égale. ~
~ 11 eft certain qu'on peut fort bien conclureen
Raifon égale ; c’eft a dire quon peut fort bien con-
clure , que la Raifonde [a premiere Grandeur 3 Ia
derniered'une part, cft femblable i la Raifonde la
premicre Grandeur 4 la dernicre de I'autre part.
Car chacune de ces Raifons eft compofée des Rai- -
fons moyennes & particulieres qu’il y aentreces
Grandeurs; lefquelles Raifons font fuppofées éga-
les , oules mémes, & qui parconfequent doivent

roduire une méme quantité.

Ainfi dans cée exemple dela Praportion ordon-
nde,;12. 4. 2.8 ; 30.10.5.20; laRaifon de 122
8 eft compolée dela Raifon triple, deladouble,
& dela(ous-quadruple; & de méme la Raifonde
30 & 20 eft compofée de la Raifon triple, de la
double,& de la fous-quadruple,qui font les mémes. -

De méme auffi,dans cét exemple de la Proportion
troublée, 12. 4. 2; 18.9.3; laRaifon de12 2 2
et compofée delaRaifon triple, & deladouble;
ou refulte de la multiplication de 3 par 2 : &de
méme la Raifon de 18 d 3 eft compofée de la Rai-
fon double & de Ja triple ; ou refulte de la multipli-
cationde 2 par 3, qui fontles mémes, & doivent
par confequent produire une méme quantité.

Encore que toutes les manieres de conclure, dont
il a éué parléci-deflus , paroiflent forr jufles & con-
. vainjuamcs d tous ceux qui les examiuent avec un

"attention ; neanmoins Euclide ajugéd pro-
pos de les démontrer, auffi bien que quelques au-
tres veritez aufli faciles; & c'et d quotil employe
le cinquiéme Livre de ces Elemens. Maisil pré{up-
pofc les trois Axiomes fuivans, qui adircle vrai
ne font pas plus évidens que les chofes 2 la preuve
defquelle il les employe. :

AXIoO
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AXI1OMES.

1. Sidequatre Grandeurs proportionnelles, I'on
prend a difcretion des Equimuluples des deux An-
tecedens , comme aufli des deux Confequens: les
Equimuttiples des deux Antecedens {eront tofijours,
ou plus grands, ou plus petits, ou ¢gaux accux
des Confequens. :

Ainfi, de ces quatre Grandeurs, quifont pro-
portionnelles, 15.10.12. 8. prenant a difcretion
des Equimultiples de 1§ & de 12 ; comme ayili de
10 & de 8: fil'Equimuldple de 15 furpaffe I'Equi-
multiple de 10 ; I'Equimuldiple de 12 furpaﬂ'cra
VEquimuliiple de 8: ou bien fil’Equimultiple de
15cft e;gal al Equimultiple de 10; | Equimuliiple
de 12 fera aofli égal aI'Equimultiplede 8 : ouen-
fin, fi 'Equimultiplede 1§ eft moindre que I'Equi-
muliiple de 10; I'Equimultiple de 12 fera aufhi
moindre que I'Equimultple de 8.

2. Tour au contraire , fi quatre Grandeurs font
telles, quen prenant a4 diftretion des Equimulti-
ples de la premiere & de latroifiéme, c'etadire
des deux Antecedens; & de la feconde, &dela
quatriéme, ceft 4 dire des deux Confequens: il
arrive que I'Equimuldiple de la premiere ne puifle
jamais ¢tre égal a ’Equimultiple de la feconde,
fans que 'Equimultiple de Ja troifiéme ne {oit auili
€gal a 'Equimultiple de la quatriéme : Ou que I'E-
Puimukiplc de la premiere ne puifie jamais {urpaf~

er I'Equimultiple de la feconde ,. {ans que'Equi-
multiple de latroifidme ne furpafle cetui de la qua-
sriéme: Ou enfin,que 'Equimultiple dela premiere
ne puifle jamais étre moindre que 'Equimultiple
de lafeconde, fans que I'Equimultiple dela;troi-
fi¢me ne foit aufli moindre queccluide laquatrié-
me: alors ces quarre Grandeurs font porportion-
nchies. Alnfi,. parce que ces circenflances arrivent

toil-
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toljoursen cesquatre Grandears 15. 10, : 12,8, .
elles font proportionnelles. s

3. Enfin, fi quatre Grandeurs font telles , qu'en
" prenant 4 difcretion des Equimultiples de la pre-
miere & de la troifiéme, comme auffi de la fe-
conde & de la quatriéme , il puiffe quelquefois
arriver que I'E uimultiFlc de la premiere fur-
paflera 'Equimultiple de fa feconde, fans que'E-
quimultiple de la troifiéme furpafle celui de la qua-
triéme : alors ces quatre Grandeurs ne font pas
proportionnelles ; & ilyaplus grande Raifondela
premierca la feconde, quedelatroifiémead laqua-
tridme. Ainfi ces quatre Grandeurs, 12. 6. 3 7. .
ne font pas proportionuelles ; &ily aplus grande
"Raifonde 1246, quede 74 5. Car prenantadif=
cretion des Equimultiples de 12 & de 7, parexem-
ple24 & 14, commeauflide 6 & de 5, parexem-
ple 18 & 15: il arrive que I'Equimulriplede 12,
. fGavoir 24, furpafie 18, Equimultiplede 6 ; fans
que "Equimultiplede 7, fcavoir 14, furpafle i,
PEquimultiple de 5. ' -

AYATAS

e

PR Q-
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PROPOSITION I
THEOREME 1L

Sil y a tantde Grandeurs que I'on voudra
équimultiples dautant dautres Gran-
deurs y chacune alafienne: comme lune
[ora multiple de Pune 5 ainfi les toutes
Jeront mulriples des toutes.

E fuppolequiilyait A G 1y B B

d'une pare c eux ——r————\ —_
*"  Grandeurs, fgavoir ¢ y
AB, CD; & dsautre '——]':—‘—K*‘—l‘) oy
part deux autres Grandeurs, fcavoir EX F5 & que
AB foit autant multiplede E, que CD eft multiple
deF. Celaéant, je dis que comme ABeft mulri-
pledcE, ou CD multiple de F ; de méme AB &
cDh, prifcs enfemble, font muldplesde £, &de
F, prifesaufli enfemble. Pour le prouver,

Concevez que AB foit divifée en trois parties
égalesaE, fcavoir AG,GH, HB; & CD entrois
parties égales a F, f¢avoir CI, 1K, KD: cequi
clt Pofﬁb!e, puifque AB & CD font fuppofces
équimultiplesde £ & de F. Cela pofd:

Puffque AG eftégale AE, & que Cleftégaled
F; il s’enfuit que AG& CI, prifesenfemble,. fe-
ront égales 3 E&aF, prifes auffienfemble. De
méme, GH& IK, grifcs enfemble , feront aufl
dgalesd E& d F, priles cufemble ; & ainfi de fuite.
Et parce que AB& CD font {uppofdes é‘?uimulri—
ples de E&deF, & qu'ainfi le nomb:e des parrics
de AB dgales 4 E, cft gal au ndmbre des parties
de CD ¢gales 4 F: autant de fois quel'on pourra

pren-

.

AT~
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rendre dans AB une partie €galed E , autantde
¥ois on pourra prendre dans AB & CD des parties
égalesi E& A F. Etpar confequent, comme AB
eft-triplede E, ainfi AB & CD', prifes enfemble,
font trincs deE&deF, prifes aufli enfemble ; Ce
qu’il falloit démontrer. -

'~ PROPOSITION Il
- THEOREME IL

Si la premicre Grandeur off autant mul-
tiple de la [econde , quelatroifiime Ueff
de la quatriéme 5 ¢~ la cinquiéme en-
tore autant multiple de la feconde , gue
la fixiéme Peft auffi de la quatrieme :
la Grandeur compofée de la premiere
€~ de la cinguieme , fera ansant mulss-
plede la [zconde y que la compofée de
la troifiime ¢ de la fixiéme y le fera de
la quatriéme.

e

C, DE, F» BG,EH; &quela
premiere AB foit autant mulriple H,
la feconde C, que la troifiéme DE
Peftdelaquatriéme F; & que la cin-
quiéme BG foit encore aurint multi- 1B
ple de la fecondeC, que la fixiéme . ]
EH l'eftauffi dela quatriéme F. Cela I I
CDF

JE fuppofe ces fix Grandeurs , AB, o
e

¢tant, jedis que la Grandeur compo-
. {éede lapremiere & de la cinquiéme,

. , fgavoir
M
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fcavoir AG, eft autant multiple de lafeconde C ,

ue la Grandeur DH, compoféede la troifiéme &
:ilc la Gixiéme, Ueft de la quatriéme F. Pout le
prouver ,

Puifue AB & DE font dquimultiples de C & de
¥, le nombre des parties que AB contient égalesd
C, eft égalau nombre des parties que .-

DE contient égales & F. Deméme,

puifque BG & EH font encore équi- H
muluplesde C& de F, le nombre des
parties que BG contient €gales d C,

eft aufli égal au nombre des parties {p
quc EH contient ¢galesa F. Sidonc 1E
aux nombres égaux des partiesde AB ] I

& de DE , on ajolite les nombres ACDF’

€gaux despartiesde BG& de EH ; il

s'enlutyra que le nombre des parties que la toute

AG contiendradgalesa C, fera égal au nombredes
arcies que la route DH contiendra égales i F: c'cft

2 dire que AG fera autant mul.iple §c C, queDH

leferade F 5 Ce qu'il falioit démontrer,

A1)

) rRO-
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PROPOSITION II1
THEOREME I1IL

Si la premiere Grandeur eft autant multi-
ple de la feconde o que la troificme Left
de la quatriéme , ¢~ qWon prenne des

- Equimultiples de la premiere ¢~ de la
troifieme : U Equimultiple de la premse~
re fera autans multiple de la feconde |

- que D Equimultiple de la troifieme le e«
ra de la quatriéme. :

E fuppofe ces quatre Gran- 7y

deurs, A, B, C, D; dont M

la premiere, a {gavoir A, eft 4
autant mulciple dela econde B, L
quelatrcifi‘me Clleftdelaqua.
riéme D, Je fuppofe deplus, - X[
qu’on aig pris les Grandeurs El & [111
EM, équimultiplesde la pre- g A RFCD
miere A & delatroifiéme C. Ce-
la¢rant, je dis que Eleft antant multiple de Iz fe-
conde B, que FMI'elt dela quatriéme D. Pourle
prouver, ) )

Concevez que El foit divifée en trois parties ¢ga-
lesa A, fcavoir, EG, GH, HI; & FM entrois
Pa;_:/ics ¢gales 4 C, fcavoirFK, KL, LM. Cela

ofé :

Puifque EG eft égalei A, & FK galea C, il
s'enfuit que EG & FK contiennent autantde fois B
&D, que A & C les conticnnent. 1l en eft de

méme -
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méme des parties GH & KL, & ainfi de fuite. Or
pui(zuc la premicre Grandeur EG eftautant muld-
ple de lafeconde B, quelatroi- It
fiéme FK I'cft de la quatriéme
D; & que lacinqui¢me GH eft
encore autant multiple de lafe- L
conde B, quela fixiéme KL l'eft
de la quatriéme D : il s'enfuic, © K
par la Propofition precedente , - { I {- |
vela Grandeur EH, compofée = A R ¢ D
ﬂc Ia premiere & de la cinquié-
me, cft autant multiple de la feconde B, quela
Grandeur FL, compofée de la troifiéme & de la
fixiéme, I'eft dela quatriéme D. Enfuite de quoi,
prenant EH & FL pour la premiere & la troi{?c’mc
Grandeur , & HI& LM pour la cinqui¢me & la
fixi¢me: on conclura de méme , que El eft aurant
multiple de B, que M leftde D; Cequ'il falloie
démontrer. , :

eer S

) :\';)Cy\'dijﬁ
DG

P R O-
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PROPOSITION 1/.

THEOREME IV.

Si quatre Grandeurs font proportionnelles,
€ gw'on prenne 4 difcretion des Equi-
_multiples de la premiere & de la troi-
fiéme o comme auffi des Equimulsiples
de la feconde ¢~ de la quatriéme : il y
aura méme Raifon de I Equimultiple de
 a premiere a P Equimultiple de la fe-
. conde, que de I Equimsltiplede latroi-
- fiéme 4 l’Equimultip_k de la quatrieme,

E fuppofe que A foitd B, com-

me C eftaD ; & qu'on ait

prisadifcretion E & F , équi-
multiples de la premiere A, & de
la troifiéme C ; commeaufli G &
H , équimuluples de la feconde
B, & de la quatriéme D. Cela
érant, jedisqu'il yaméme Rai-
fondeE, Equimuiiple delapre-
miere, 4 G, Equimultiple de la
feconde ; que de F, Equimulti-
ple de latroifiéme, aH, Equi-

- muluiple dela quatriéme. Pourle
. prouver,

Prenez I &K, équimultiples

e

—— g P —t—t

i g ——
._’—’—‘:C)H__‘-‘
o

1

deE & deF. Prenez aufi L &M, équimultiples

de G&deH. Cela polé:

Puifqus
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Puifque E» confiderée comme

premicre Grandeur, eft autant 1
muliple de A, confiderée com-
me feconde, que F, troifiéme,
Peftde C, quatriéme; & qu'on
aprisles GrandeursI& K, €qui-
multiples de E & de F: il s’en-
fuit , par la Propofition preceden- .
te, que I & K font aufli équi-
muluples de A & de C, celt 4
diredcla premiere & de lg troifié- T
me des quatre que nous avons
fuppofées proportionnelles. De J
méme, G & H érant équimulii-
plesdeB& deD; & L & M =
ayant éié prifes équimultiplesde G & H: il s’en-
fuit que L & M font équimuldplesde B & de D,
c'eft a dire dcla feconde & de 1a quatriéme des qua-
tre que nous avons fuppolies proportionnelles.
Par confequent, par le premier Axiome de ceLi-
vre, fil'Equimultiple I furpafle 'EquimultipleL,
PEquimuluple K f{urpaflera I'Equimultiple M 5
s'1l eft ¢gal, l'autrefera égal; sl eft moindre,
lacrre fera aufli moindre. Cela érant, puifque I
& K ont ¢z prifes équimultiplesde E & de F, pre-
miere & troifime des quarre Grandeurs qu'il s’a-
git de prouver étre proportionnelles; & quel &
3 ont ¢ié prifes équimultiples de G & de H ,- fe-
conde & quatriéme de ces quatre Grandeurs: il
s'enfuit, par le fecond Axiome, qu'elles font en
effer proportionnelles ; & qu'ainfi il y a méme
Raifon de E 4 G, quedeFaH; Ce qu'il falloie
démontrer. :

:‘(
e

—i) > —
g Sy e—
Pt 2 Yt g

-
3 +

REM ARQUE.

Par cette méme methode,on peut aifément prou-
ver, que fi quatre Grandeurs font proportionnelles,
clies
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«ellesferont encore proportionnelles en Raifon in-
verfe. - Parexemple, fiAetdB, comme C eft &
D: on prouvera aif¢ment que Bfera 4 A, com-
meDeftdC. Caraprésavojrpris E & ¥, ¢qui-
multiples de A & de C, premicre & troifiéme
Grandeurs des quatre qui font fuppof€es propor-
tionnelles ; puis G & H, équimuluplesde B& D »
feconde & quatriéme: on conclura, par le pre-
micr AxiomedeceLivre, quefiEcftégaled G, F
feradgalea H; fi E furpafle G, F furpaflera H ;
& fi E eft moindre que G, F fera moindre que H.
Or ficelaeft vrai, il eft doncvrai aufli, que i G
eft dgale AE, Hferadgaled F; fi G eft moindre que
E, H feramoindreque F; &fi G furpaflc E, H
furpaffera auffi F. Confiderant donc maintenant B
comme premiere Grandeur, A comme feconde,
D comme troifiéme , & Ccomme quatriéme ; on
conclura , par le fecond Axiome , que ces quatre
Grandeurs font proportionnelles en Raifon inver-
fe, ceftadire gue BeftiA, commeDeft 2 C;
Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION V.
THEOREME V.

Si une Grandeur eff autant multiple d’une
. autre Grandeur , que la resranchée Deft
de la retranchee: le refle [eva autant
multiple du refley que la route Peft de

la toute,

JE fuppofe cluc AB eftautant multiple de CD , que’
la retranchée AE I'efl de laretranchée CF. Cela
L

Iome 1, drane,

.
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" éunt, jedisquele refte EB eft autant multiple du
refte FD, que la toute AB I'eft de latoute CD.
Pour le prouver, -
Pofons que GA foitautant multiple de FD, que
AE l'eft de CF, ou’que ABl'eftde CD. 1l s'en-
fuivra, parlas. Prop. de g A E B
ce Livre, que GEfera au- * + —
tant multiplede CD, que . CF 0D
AEleft deCF. Or AB eft — ‘
fuppofécautant multiple de CD, que AE I'eft de ,
PR CF. Donc GE eft autant mulqp!* D, que AB.
] e I'eftauffide CD., Etpar con,ﬁ:e‘_ucnt es Grandeurs
o GE & AB, qui font équimultiples d’'une méme
Grandeur, fontdgalesentr’elles. Sidonc on ote
lapartic AE, quileurelt commune, le refte GA
fera égal AEB. Or GAa éié pofée autant multiple
deFD, que ABlcft de CD. Et partant EB eft
aurant multiple de FD, que ABl'eftde CD; Ce
\ qu’il falloit démontrer. ,

PROPOSITION VI
THEOREME VI

Si deux. Gragdeyrs [ont équimultiples de
deux ausres Grandewrs y €& qw'on en
retranche des équimultiples : les refles
feront équimnltiples de ces mémes Gran-
deurs y on sls leur ferom éganx.

foient équimultiples des deux autres Grandeurs
E&F, & qu'on en ait retranché AG& CH,
équimultiples des mémes Giandeurs E & F. Cela
polé,

]E fuppofe que les deux Grandeurs AB , CD,




LIVRE CINQUIE'ME. 243

of¢, je dis quelesreftes GB& HD 1B

ont équimuluples de E & deF, ou D
qu'ils leur font égaux. Pour leprou- [G 'm
ver, -

Puifque AB & CD font équimulti- I I
ples de E& de F, il y a dans ABau- .
tant de parties égales dE, quilyena AEF C
dans CD d'égalesa F. Er puifque AG & CH font
aufli équimultiples d¢ E & de F, ilyaaufli dans
AG autant de parties égalesiE, qu'ilyenadans
CHd'¢galesd F. Si doncdesdeux nomgrcs égaux
de parties qui font contenués dans AB & dans CD »
©on 6te les nombres dgaux de parties qui font conte-
nués dans AG & dans CH 1l s’enfuit qu'il reftera
dans GB autant de parties égales A E , qu’il en refte-
radans HDd'¢galesd F. Et par confequent, s’il en
_refte plufieurs dans GB & dans HD , ces reftes fe-

tont équimultiples de E & deF ; ques'iln’en refte

n’unc, ces reftes leur feront égaux ; Ce qu'il falloie

¢montrer.

PROPOSITION FIL
‘'  THEOREME VIL

Les Grandeurs égales ont méme Raifon 2
une méme Grandewr 3 © une méme
Grandeur a méme Raifon & des Gran-
desrs égales.

E fuppofe que les Ay Dies T -
deux Grandeurs ~ F ettt

A& B font ¢ga- ‘
les. Cela érant ,gjc B E ’

dis premicrement queJa Raifonde A4 C eftla mé-
L2 me
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"mequecellde Bd o, D
C. Pour le prouver, . F . ) .
Prenez a difcretion Er N
les Grandeurs D & &+

E, équimultiples de la premiere Grandeur A, &
de la troifiéme B. Prenez encorea difcretion la
Grandeur F, équimultiple de la feconde & quatrié-
me C. Celapof: _

Puifque les Grandeurs D & E font quimulriples
des dcux Grandeurs égales A& B, clles font aufli
dgales entr’elles. Et par confequent, fi D eft égale d
¥, Eluieftauflicgale; fi Deft plusgrandeque F,
E cftaufli plus grande que F 5 enfin fi D eft moindre

ueF, Eeft auffi moindrequeF. D’oiiil fuit que
Aeta C, commeBeftdC,parle 2. Ax. Cequ'il
falloit premicrement démontrer. .

Je disen fecond lieu, qu'il y a méme Ratfon de C
2 A, quedeCa B. Carpuifque A eft 4 C, comme
Befta C: enRaifoninverfe, ( parle Corollaire de
la 4 Prop.de ccLivre, ) Cefta A, commeCefta-
B ; Ce qu'il falloit 2afli démontzer.

P4

\

/

9 e ) f
SR A TATA |

A
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PROPOSITION VIIL
THEOREME VIIL

Si denx Grandeurs [ont snégales, la plus
grande aura plus grande Raifon 4 une
méme Grandewur 5 quela plus petire; &
au contrasre, cette méme Grandeur an~
ra plus grande Raifon & la plus petite,

qw'a la plus grande.
" YEfu fequé les deux Grandeurs T
] ABszo Cfoient inégales , &que K
AB foit la plus grande. Cela 1T
érant, jedis premicrement que AB 1G]

aplusgrande Raifon 4 D, queC B
n'aiD. Pourleprouver, : E
Retranchezde ABla partie AE,
dgaled C. Puisprencz FG & GH,
équimultiplesde AE & d¢ EB;detel- 11
le forte que chacune des deux Gran- CDF
deurs ¥G & GH furpafle la Grandenr D. Prencz ens
core la Grandeur IX rellement multiple de D,qu'elle
foit plus grande que FG,mais plus petite que FH.Or
cela fe peut faire aifément ; car puifque ¥G furpaf>
e D, ileftail¢ de muliplier D enforte qu’elle fur-
rafle EG, fans qu'elle furpafle FH. Celapofé:
Puifque FG & GH font équimultiples de AE
& de EB, il s'enfunit ( par la 1. Prop.) que FH eft
autant muldple de la toute AB, que FG I'eft de
AE, oudefonégaleC. o
Confiderant donc ici ces quatre Grandeurs, AB
premicere, Dieconde, C wroifiéme, & derechef
L D qua-
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D quatrime; & queles Grandenrs FH, FG, font
¢quimultiplesde la premiere AB & de Ia troifiéme
C; & que IK eft équimultiple de la feconde & de 1z
quatriéme D: Puifque ¥H mulriple de la premie-
rc AB, furpafle IK multiplede 13 feconde D, fans
que FG mulriple de la troifiéme C, furpafle 1K
multiple de la quatriéme, quieft la méme D if
s’enfuit ( parle 3. Ax.) quelapremiere Grandeur
AB, a plus grande Raifon a fa fecon- . o
deD, que la troifiéme Cn'a d la X
quatriéme, c'eft i dired la méme .
Grandeur D; Ce qu'il falloit d¢-
montrer. ) B

Je disen fecond licu, quela Gran- E
deur D a plus grande Raifon i la
pluspetiteC, qu'ellen’a i la plus l’
grande AB. Pour le prouver, 1

Confiderant maintenant D com- A C DF ¥
me premiecre & troifiéme Grandeur , C com-
me {econde, & AB comme quarriéme: Puilque
1K mukiple de la premiere D, furpafle FG mulei-
ple de la feconde’ C, fans que IK multiplede la
troifiéme D, furpaflfe FH multiplede la quatriéme
AB: ils'enfuir (parle 5. Ax.) que Daplusgran-
de Raifon alaplus petite C, quelaméme D n'a &
laplus grande AB ; Cequ'il falloit encore déman-~
srer.

CROFHDI 0T
YA

GnoNd
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PROPOSITION IX.
THEOREME IX.

Les Grandeurs qus ont méme Raifon « une
méme Grandewr  [ont cgales entrelles s
¢ celles anxquelles une méme Gran-
deur @ méme Raifon ., font auffi cgales
entr'elles, o

E fuppofe premieremenit, que lesdeux
Grandeurs A & B ayent méme Raifon
a la méme Grandeur C. Celaérant,
je dis que ces deux Grandeurs A & B font

égales entr’elles.

Car fi cela n’éroir, il faudroitquel'une 5 g ¢

flie plus grande que I'aucre. Et cela érant,
il s’enfuivroit, par la Propofition précedente, que
1a plus grande auroit plus grande Raifon i la Gran-
deur C, quen’auroit [a plus &-etizc 3 cequieft con-
tre la fuppofition. L'une n’eft donc pas plus %randc-
quel'autre ; & par confequent elles font dgales.

Je fuppofe en fecond lieu, qu’une méme Gran-
deur, comme C, ait méme Raifon i deux Gran-
deurs, comme A & B. Cela dtanc, je dis queces
deux Grandeurs A & B font aufhi égales entr elles.

Car fi celan’¢roit, il faudroit que l’une fiie plus
petite que L'aurre. Ec cela érant, il s'enfuivroit,
par la Propofition précedente, que la Grandeur C
auroit plus grande Raifon d celle qui {eroit plus pe- -
tize, qu'elle n"auroit 4 la plis grande; cequieft
contrc(‘a {uppofition. L'une n'eit donc pas plus pe-
tire que l'aurre 5 Scpar confequent elles font égales s

¢ Ce qu'il talloit démontrer.
L4 PR O-
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PROPOSITION X,
THEOREME X.

Dedeux Grandeurs , celle qui @ plus gran-
de Raifon 4 unec méme , eft laplus gran-
de 5 € au contraire 5 celle a laquelle
une méme & plus grande Raifon, eff la
plus petite. '

E fuppofe premierement , que des deux
Grandeurs A & B, A a plusgrande
Raifon 3 C, que Bn'a a C. Cela ’

érant, je dis que A eft plus grande que B.
Pour le prouver,

Si A n’¢roitpasplus grandeque B, il A ¢
faudroit quelle lui fic égale , ouqu'clle
fue plus petite que B. Siclle lui droit égale, il s’en-
fuivroit ( parla 7. Prop. ) que A & Bauroient mé-
meRaifona C; ce qu et contre lafuppofition. A
n'eft donc pas dgaled B. Que fi A crorrplus petite
que B, il s'enfuivroit, (par la 8. Prop.) que A
auroir moindre Raifond C, queBn'aaC; cequi
cft auffi contie lafuppofition. A n’eftdonc pasaufli
plus perite que B. Parconfequent A eft plus grande
que B; Cequ'il falloir démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu, que Caplusgrande
RaifonaB, queCn'ad A, Celaétant, je gis que
Beft plus petite que A.

Car fi cela n'¢roit, il faudroit que B flir égale d
A, ot quelle far plus grande. Sielle éroit égale,
il s’enfuivroir ( paria7.Prop. ) qu'il yauroit mé-
me Raifonde CaB, quedeCaA; cequieltcon-

: coue

4
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tre la (uppofition. B n'eft donc pas égaled A, Que
{i B éroir plus grande que A, if s'enfuivroit { par
la 8. Prop. ) qu'il y auroir plus grande Raifon de C
iA, quede Ca B cequieftencorecontre la {up-

_pofition. B n’cft donc pasauffi plus grande que A.
Par confequent B eft plus petite que A; Cequ'il
falloit démontrer.

PROPOSITION X1I.
THEOREME X1

Les Rasfons qui font (emblables & une mé=

me , [ont [emblables entrelles.

Efuppole que A foitd B, comme Ceft A D; & de
plus, que comme Cefta D, ainfi E foitd F.
Celaérant, je dis quecomme Aeftd B, ainfi

EcltaF. Pour le prouver,

Al—t C t———g ’ E"‘——‘i
T Dr— Fe—
Kttt Lttt M————cefoeemny

Prenezadifcretion G, H), 1, dquimultiples des
Antecedens A, C, E. Prencz de méme i difcretion
- K, L, M, équimultiples des Confequens B, D, F.
Celapofé:

Puifque les quatre Grandeuts A, B, C, D, fone
proporuionnelles, & que G & H fontles Equimul-
tiples dela premiere & dela troifiéme,, & queK &
L font les Equimultiples de la feconds & de la

quatriéme:: il s'enfuit { par le 1. Ax.) que G ne:

pourra érre égald K, aue Kuefe't il on
que G ne pourra furpaifir K., que Huclurpafle L g
ou enfin que G ne pourra étre moindre que K , que

L s - Hue

e e

e e e v s

I, S
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H ne foit aufli moindre que L. Mais puilque les
quatre GrandeursC, D, E, F , font auffi propor-
tionnelles, & que H& I fontles Equimaltiples de
1a premicre & de la troifiéme Grandeur, & que L
& M font les Equimultiples de la feconde & deia
quatriéme : il s'enfuitauifi ( parle 1. Ax.) que H

G r—t—t Ht—t— [—————

Ar— Cr—— Er—
B— Dr—s Fr—
KL, Mty

ne {auroit &re égal AL, quelne foit dgaliM ;
ou?ue H ne fgauroie éere plus grand que L, ?uc I
ne foit plus grand que M 5 ou enfin que H ne {¢au-
1ojt étre moindre que L, que Ine fort auffi moin-
dre que M. Er partant G ne pourra étre égal iK ,
que 1 ne {oit égal 3 M ; oubien G ne pourra étre
plus grand que K, que Inefoit plus grand que M ;
ou bien enfin G ne pourra ére moindre que K , que
I ne foitaufli moindre que M. :

Mais G & I font les Equimultiples de la premicre
& delatroifiéme des quatre Grandeurs qu'il s'agic
de prouver étre proYortionncch; & K & M font Ies
Equimultiples de la feconde & de la quatri¢me.
D'ou il fuit (par le 2. Ax.) que cesquatre Gran-
deurs A, B, E, F, font proportionnelles ; c'eft &
dire, que A eftd B, commeEcftiF; Cequ'it
falloit démontrer.

AT

e -
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PROPOSITION XII
T‘HE.IOREME XIL

Si tant de Grandeurs que Pon voudra fant
proportionnelles : comme Pun des An-
tecedens (era & [on Confequent 5 ainfs
tous les Antecedens pris enfemble [eront
& tous les Confequens pris enfemble.

EiF. Celaduant, je dis quccomme 'un des
‘Antecedens A eft 4 fon Confequent B, ainfi
tous les Antecedens A , C-, E , pris enfemble, font &
tous les Confequens B, D, F, prisauffi enfemble.

JE fuppofe que A foitd B, commeCeftiD, &

.Pour le prouver ,

Prc‘- Gttt H T ooy
nez i a Cr— Er—
difcre- : .
tion G, Br— D F
H,1, Ki—+— Lr—+—1t Mp——t—e
€quimultiples des Antecedens A, C , E. Prenez de
méme 3 rﬁ
Confequens B, D, F. Celapofé: )

11 s’enfuic Apar la 1. Prop.)} quiautant que Ja
Grandeur G eft multiple de la Grandeur A , autant
auffi les Grandeurs G, H , I, prifes enfemble , font
multiples des Grandeurs A, C , E, prifes aufli en-
femble; & quautant que Ja Grandeur K eft multi-
ple de la Grandeur B, autant les Grandeurs K,L,M,
prifes enfemble, font multiples des Grandeurs B,
D,F, prifesaufli enfemble.D’ailleurs, puifque A eft:
aB,commeCeltaD ;& queG& H Ignt €quimul-

Lg¢ tiples

iferetion K, L, M, équimultiples des .
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tiples de la premicre & troifidme,& K & L équimul-
tiples de la feconde & quatriéme : il fuir ( par ler,
Ax.) que fiGeft égalea K, H feradgaled L you que
fi G furpafle K, H furpaflera L; ou enfin que i G eft
moindre que K, Hferaaufli moindre que L. Maig
puifque CeftaD, commcEefltdF; &queH& g

four é-  (Gr—+——H et T ettt
quimul- A C s ' ——
Fapli’stif Br— D= Fr—

micre Kr—+—t Lit——t Mi—py

& delatroifiéme de ces Grandeurs, & L & M équi-
multiples de la feconde & dela quatriéme: Hne
fcauroit aufli érre égale aL,que I nc foit égalea M 5
ou bien H ne {gauroit furpafler L , que I nc {urpafle
M ; ou enfin H ne fcauroit étre moindre que L, que
1 ne foit aufli moindre que M. Par confequent G ne
{cauroit cere ngle aK, queG, H, I, prifesen-
femble, neforent auflidgalesdaK, L, M, prifes
aufli enfemble ; ou bien G ne fgauroit furpafler K
que G, H, 1, nefurpaflentK,L,M; ouentinG
ne fcauroit dtre moindreque K, que G, H, 1, ne
foient moindres que K; L, M. Mais G d’une part ,
& G, H, I, dautre part, font équimultiplesde
la premiere A, & de latroificme A, C, E, des
quatre Grandeurs qu'il sagit de prouver étre pro-
portionnelles ; comme auffi K d’une part, & K ,
1, M, d'autre pare, fone dquimultiples dela fe-

conde B, &delaquatriéme B, D, F, de cesqua-’

tre Grandeurs. D’od il fuit (parle 2. Ax.) qu'el-
les fone proportionnelles ; & ainfi,, que comme A
efta B, ainfi A, C, E, prifesenfemble, fonta
B, D, F, prifesaufhi enfemble :Ce qu'il falloit
démontrer, i

-
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PROPOSITION XIII
THEOREME XIIIL .

Si la premsicre Grandeur eff & la.[econ-

de , comme la troificme eff & la qua-
tricme 5 mais que la troifieme ast plus
grande Raifon 4 la quasricme, que la
cinguieme 4 la fixiéme: il y aura auffi
plus grande Raifon de la premicre a la
Jeconde, quede la cinguiéme 4 la fixié-
me, '
E fuppoftles fix Grandeurs A, B, C, D, E,
F, & que la premiere Afoitd la feconde B,
comme fa troifiéme C cft & laquatriéme D;

mais que la Raifon de C4 D foit plus grande que
celle de lacinquiéme Edla fixiéme F. Celadrant,

jedisque Aaplus gramde Raifon 4 B, quec E n’a.

aF. Pour le prouver,
Gr—+——t——t— i i
Ar—— Crt—t . Ere—t
D D  Fr— T
Ki———  Li—++—1 Mty
Puifque A eft 4 B, comme CeftaD; ils’en~
fuic ( par le 1. Ax. ) qu'en prenant a difcretion des
Equimulriples de la premiere & troifi¢éme Gran-
deur, & des Equimultiples de la feconde & dela
;]uatrie'mc: jamats LEquimulriple de C ne furpaf-
eral'Equimultiplede D, quel’Equimultiple de A
ne{urpaglc aufli I'Equimultiple de B. Mais puifc]U’il
L7 yaplus

’
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aplus grande Raifonde CiD, quede EAF; fi
‘on prend 4 difcretion des Equimultiples de la
premiere & de la troifiéme , & des Equimaulti-
ples de Ia feconde & de la quatriéme : il fe
rourra faire que I'Equimultiple de C furpaflera
"Equimaultiple de D , fans que I'Equimultiple de
E furpaflc "Equimultiple de F. Partantil fe pourra
faire aufli qu'ayant pris i difcretion des Equimulti-
Gr—+—+—+— H—+—t—+ T
Ar—r— C r— Er——
D . D Fr—
Kr—t—t—  Lir—t—t—t Mi——py

plesde A& de E, [ quifontlapremiere & la troi-
fiémedes quatre Grandeurs qu'il s’agit de prouver
n'étre pas propertionnelles, ) & de méme des
Equimultiples de B & de F, quifentla feconde &
la quatriéme:; il fe pourra, dis je, faire que I'E-
quimultiple dela premiere A furpaffera PEquimul-
uple de la feconde B, fans quel’Equimultiple de
lawroifiéme E furpafle I'Equimultiple de [a quarrié-
meF. Doi il (Ei: (par le 3. Ax.) qu‘ilgaplu_s

rande Raifon de A 2 B, quedeEdF; Cequil

oit démontrer? ]

[ATA)

———— i e

A N o
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PROPOSITION X1V/.
THEOREME X1V.

Si de quatre Grandeurs '}:rzpoﬂionnélle:,
la premiere ef plus grande que la troi-
fiéme: la [econde fera aufli plus gran-
de que la quatricme 5 fi égale 5 égale 3
Ji moindre , moindre.

E fuppofeque les quatre Grandeurs
A, B, C, D, foient proportion-
nelles, & premierement que la pre-

micre A {oit plus grande que la troifié-
meC. Cela daant , je dis que lafeconde
Beftauffi plus grande que la quatric- 4 5 ¢
me D. Pour l(; pfouvcr, "

Puifque Acft plus grande que C, il ya plus
de Rai(‘i‘mdc AdB, quedeCiB, payrlaps. op.
Ot la Raifon de A 3 Beftla méme quecelle de C 3
D, par fuppofition. I} y a donc auffiplus grande /
Raifonde Ca D, quedeC 4 B. Et partant (par
1a 10. Prop.) Dferaplus fgctite e B, ou B plus
grandeque D 3 Ce qu'il falloit démontrer.,

Je fuppofe en fecond lieu, que de
- ces quatre Grandeurs proportionnelles
A, B,C,D,lapremiere A foit égale
a la woifiéme C. Cela ¢rant, jedis
que la (econde B eft auffi égaledla
quatriéme D. Pour le prouver, ABCD

Puifque A cftégalea C, ilyamé- ,
meRaifonde Ad B, quedeCiB, parlay. Prop.
Or la Raifonde A d Beftlaméme que cellede C3
D. 1l y a doncaufli méme RaifondeC3iD, q;:
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deC & B. Et partant (parlag.Prop.) les Gran-
. deurs B & D fontégales ; Cequ'il falloit démon-
trer.

Je fuppofe enfin que de ces quatre
Grandeuss proportionelles A, B, C,
D, lapremiere A foit moindre que
la troifiéme C. Cela érant, je dis
que fa feconde B eft auﬂli moindre que
la quatriéme D. Pour le prouver,

?’uifquc Acft moindrc};uc C,ily ABCD
aura moindre Raifon de Ad B, quede Ci B,
par la 8. Prop. Or la Raifonde A a Beft ]améme
que celle de C a D. 1l y-aura donc auffi moindre
Raifende CiD, quede Cd B. Erpartant (parla
10. Prop.) Bfera moindre que D ; Quieft toutee
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION X/
THEOREME XV

=4

Si Aenx Grandeurs [ont équimnltples de
deux awsres Grandeurs o elles feroms
entr’elles comme les Grandenrs dont el-
les fonr équimultiples.

E fuppofe que les deux Grandeurs 1R
J AB, DE, foient équimultiples des E
deux autres Grandeurs C & F; fcavoir |2 ‘
AB autant multiple de C,que DE I'eft H
d+F. Celadiant, jedisque ABelta I
DE,comme Cefta F.Pour le prouver,
Puifque AB & DE font équimulii- & € F-D
lesde C&de F: il yadans AB autant de parties
c¢galesd C, qu'ily ena dans DEd’¢gales aF. Donc
- (pas
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{ parla 7. Prop. ) la premiere des parties de ABa
méme Raifona [a premicre de DE , quela feconde
de ABilafecondede DE , & que la troifiémedla
troifiéme, & ainfi de fuite, s'ilyen a; & cetre
Raifon eft la méme que celle de Cd F. Deplus,
puifque nous avons dans AB plufieurs Grandeurs
ui font toutes en méme Raifon 4 autant d'autres
nsDE: ils’enfusit (parlara. Prop.) quetoutes
les partiesde AB prifes enfemble , font a toutes les
parties de DE prifes auffi enfemble, (cequieftla
méme chole que la toute AB eftilatoute DE, )
comme une fcule partie de AB eft 4 unc feule partie
de DE. Or une {eule partic de ABa ¢té montrée
&ire & une feale partie de DE, comme Ceft 4 F.
Tartant AB cftaDE, comme CeltdF; Cequil
falloit démontrer.

e

PROPOSITION XV
THEOREME XVIL

Si guatre Grandeurs (ont propertionnelles,
elles le (eront encore en Raifon alterne,

]E fuppofe  Fr—— et G F—tb—
uc A foit .
2 B, com- A c
me CeftaD, B—— .+ Dr—
Celadtant,je For—tey Hr—t—py -
,dis que ces Grandeurs {ont encore proportionnelles
en Raifonalierne ; c’elt $dire que Aefta C, com-
me Belta D. Pour le prouver,
Prenez des Equimultiples tels qu'il vous plaira de
A & de B,comme far exemple E & F. Prenez enco-
re des Equimultiples tels auffi qu'il vous plaira de
C&deD, commeG & H. Cela pofe:

1

AR

~—
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ls’enfuit ( par la Prop. précedente) queEeftd

¥, comme Acltd B; &queGefta H, commeC

cfta D. Or par la fuppofition, AeftaB, comme

Ceft aD. g G
Partant ( par

la 11. Prop.) A C

E ct 3 F, Br— Dr—

comme G eft Fe—u Her————

aH. Drou il fuic (par la 14. Prop.) quefi Ecit
plusgrandeque G, F fera plus grande que H ; fi
égale, dgale; fi moindre, moindre. Oreft i} que
E & F font les Equimulriples de la premiere & de la
troifiéme des quatre Grandeuts qu'il s"agit de prou-
ver étre proportionnelles; & que G & H font les
Equimultiples de la {econde & de la quatri¢me.
Donc ( par le 2. Ax.} ces quatre Grandeurs font
proportionnelles. Et ainfi il yaméme Raifonde A
aC, quedeBiD; Cequil falloic démontrer.

PROPOSITION XVII
THEOREME XVIL

Si des Grandeurs compafees font propor-
tionnelles, en divifuant clles feront anffi
proportionnelles. :

E fuppole que AB eftd BC , comme DE clta EF.
Cela ¢rant, jedisquen divifant elles feronten-
core proportionnelles 5 c'eft a dire qu'il yaura

méme Raonde ACACB, quede DFAFE. Pour
le prouver, -

Prenez & difcretion les Grandeurs GH & IK?
¢quimultiples de AC & de DF, Puis prenez HL &
KM, ¢quimultiples de CB & de FE , & aumrl\:

nmul-
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multiples de ces Grandeurs, que GH & IK lefont de

AC & de DF. Prenez derechef 3 difcretion LN &

MO, équimultiplesde CB& de FE. Celapofé:
Puifquc GH & HL font équi- g

multiples de AC & de CB : il o

s'enfuic (par la 1. Prop.) que 4

GL fera autant multiplede AB,

M
que GH l'elt de AC. OrGHeft M X

autant multiple de AC, quelK B g
I'eft de DF. Donc GLeft autant clr
mulriple de AB, que IK I'eft de
DF. Drailleurs, 1K & KM font
* dquimultiples de DF & deFE. G A D I
Done ( parlar.Prop. ) autant que IK eft muliple
de DF, autant IM eft multiple de DE.. Et par con-
fequent GL & IM s’enfuivent équimultiples de AB
& de DE, qui font la premiere & latroifiéme des
quatre Grandeurs qui {ont fué)pofécs proportion-
nelles. Deplus HL, confiderée comme premiere
Grandeur , eftautant multiple de CB feconde , que
KM troifiéme 'eftde FE quatriéme ; & LN, cn-
uiéme Grandeur , eft autant multiple de CB
cconde , que MO, fixiéme Grandeur, Left de
FE quatriéme. Partant { par la 2. Prop. ) HN
fera autant muldple de CB, que KOl'eft de FE ;
ceftd dire que HN & KO font encore équimulti-
ples de la feconde & dela quatriéme Grandeur des
quatre que nous avons fuppofdes étre proportion-
nelles. Ainfi { parle 1,Ax.) i GL eft égale 4 HN,
IM feraégale a KO ; fiGL {urpaffe HN, IM fur-
paflera KO ; & fi GL eft moindre que HN, IM
fera moindre que KO. C’eft pourquoi en retran-
chant desdeux Grandeurs GL & HN, la partie HL,
qui leur eft commune ; & desdeux GrandeursIM ,
& KO, lapartie KM, qui leur eft aulli commune :
il feraencore vrai de dire,que fi GH eft dgale A LN,
IK fera dgaled MO ; i GH furpafle LN, IK fur-
paflera MO 5 & fi GH ¢ft moindre que LN ’ilK
era
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fera moindre que MO. MaisGH :
& IK font les Equimultiples de ~ T 0o-
la premiere AC,& de la troifiéme-

DF, des quatre Grandeurs qu'il M
s'agic de prouver étre propor- H K
tionnelles; & LN & MO font B

auffi les Equimuleiples de la fe- cly
conde CB, & de la quatriéme

FE. Donc { par le 2. Axiome )

ces quatre Grandeurs fontpro- G A D I
portionnelles. Et ainfiily améme Raifonde AC2
CB, quede DF 4 FE; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XVIIL
THEOREME XVIIL

Si des Grandeurs divifées font propertion=
nellesy en compofant elles feront enco~
ye propartioﬁﬁelli:.

a la Grandeur BC, comme la

Grandeur DE eft 3 la Grandeur ¥
EF. Celaérant, je dis qu'en compo- 1B |G
fant, ces Grandeurs {eront cucorepro- | 1R
portionnelles ; c'eft 3 dire, que com-

"E [uppofe que la Grandeur ABfoit C

~me ACferaa BC, ainfi DF feraa EF.

Car fi cela n*éeoit, il faudroit que
AC far a BC, comme DF eltdune A D
autre Grandeur que EF. Pofons, fi
vous voulez , que cette autre Grandeur foit GF;
auquel cas ( par fa Prop. précedentc ). il s’enfui-
vroit , en divifant , que comme AB eft a BC,
ainfi DG feroit 2 GF. Mais comme AB¢fta BC 4
. anfi




. LIVRE CINQUIEME. 261
ainfi DEeft 4 EF, par fuppofition. Partant { par
la 11. Prop. ) DG feroit 4 GF, comme DE eft
a EF. Or DG, qui eft la premierede ces quatre
Grandeurs , cft p?us grande que la troifiéme DE.
Donc ( parla14.Prop.) lafeconde GF feroit plus
grande que la quatriéme EF 4 & ainfi la partie {eroit
plus grande que le Tout ; ce qui eft impoffible. 11
eft donc impoflible que comme AC eft & BC, ainfi
DF foit 4 une-autre que EF.Et partant AC eft 4 BC,
comme DF eft 2 EF ; Cequ'il falloitdémontrer.

PROPOSITION XIX.
. THEOREME XIX

Si le Tout eft au Tout, comme le retran-
ché au retranché: le refle fera aufli au
refte o comme le Tout eft au Tons.

E {uppofe que le Tout
AB P(()'oitq au lToul: A C ]}
DE, comme le re- . ¥
tranché AC eft au- re- ]'2—————""'-1"'
tranché DF. Cela érant, je dis quele refte CBeft
au refte FE, comnie le Tout AB eft au Tout DE,
Pourleprouver, . g
Fuilque ABeft i DE, commeACeftd DF: en
Raifonalterne, AB fera 3 AC, comme DE efti
DF, par la 16. Prop. Et en divifant, CBferaa
AC, comme FE eft 4 DF, par la 17.Prop. Et
derechefen Raifon alterne , CB ferad FE, comme
AC eft A DF. Or ACeftiDF, comme ABeft i
DE, par fuppofition. Donc CBeftd FE, comme
ABefta DE. Ecainfi, file Tout&ec. Cequ'il fal-
loit démontrer.

R z-
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REMARCQUE.

On démontre ici la verité decette maniere de
conclure, que nous avons ci-devant appeliée par

eonverfion de Rasfen. Suppofons par exemple,
que ABefta CB, comme DE ¢ft AFE, Cela érant.

je dis, parconverfion de
Raifo,n, que AB ferad 2 C B
AC, comme DE et i F E

‘DF. Car puifque ABeft +—————™
4CB, comme DE eft 4 FE :en divifant, ACferad
. CB, comme DFeft AFE. Etcn Raifon inverfe ,
CBferada AC, commeFE eft 3 DF. Et dercchef
en compofant, AB ferdAC, comme DE eft i
DF; Cequiil falloitdémontrer. ,

P R O-
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PROPOSITION XX,
THEOREME XX -

Si trois Grandeurs d'une part, € trois
dune autre 5 prifes denx a deux en
Proportion ordonnée o font en méme
Raifgps © qu'en Raifon égaleyla pre-
miere dune part [oit plus grande que
la troifime: la premicredeVautre pars
fera auffi plus grande gue la troifiemes

[ égale, égale; fi moindre, moindre.

E fuppofe que ls trois
Graxggfursi, B, C,
d'une part, & lestrois D
E. F, d'autre part, foienc’’ )
propor:lionnzllcs cnﬁPrc:ipor—
tion ordonnée ; c'eft i dire, oy
c\]ucAfoitiB,commchﬁ ABC EF
a E; & que B foit 4 C, commeEeftiF. Cela
érant, jedis premicrement quefi A eft plus gran-
deque C'y D feraauffi plus grandeque ¥. Pour le
B Pifepte A eft plus grande que €, il b
uifque A eft plus ue C, il y aura plus
'grandc(}{aifondEAiB , ugdc Ci By, par lla’ 3.
Prop. OrlaRaifon de D4 Ecftlaméme que celle
de AaB. 1lyauradonc plus (grandc Raifon de D
iE, quede CaB. Maispuilque BeftiC, com-
- meEefta F: enRaifon inverfe, laRaifon deCa
Beftlaméme queceliede FAE. Ily a donc plus
grande Raifonde DA E, quede Fad E. Et partant

{par
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{parla 10. Prop.) Dferaplus grande que F; Ce

qu’il falloit démontrer.
Je ﬁleofc en fecond lieu,
ue A foit dgale & C. Cela

5‘mnt, jedis que D fera égale I
F

" Car puilque 2 eft dgale I
AC, il yaura méme Raitfon ]
dc AaD,qudecis ABC DEF
OrlaRaifonde AiBeftla méme que de D 4 E.
Donc il y aura méme Raifon deDAE, quedeC
3 B. MaispuifqueBetdC, commcEef®aF: en
Raifon inverfe, Ceftauflid B, commeFeftiE.
1lya donc méme Raifonde DA E, que de FAE.
Et partant (par la 9. Prop.) D fera égale 4 F;
Ce qu'il falloit démontrer. N .
* Je-fuppofe enfin , que.A
forr moindte que C. Cela )
deant, je dis que D feramoin-
drequeF. :
i Car puifqu? A eft moin-
re que C, i aura une .
moi;]drc Raifonydc AiB, ABC DE F
quede CaB,parla 8. Prop. OrlaRaifonde Ad B
la méme que celle de D3 E. Ily a donc une
moindre Raifon de D 4 E, que de Cd B. Mais
uifque B cft 4 C, comme E eft i F: en Raifon
mverfe, il y aura méme Raifon de Ca B, que de
F3E. 1y adonc une moindre Raifonde DAE),
ue de F 2 E. Et partant ( par lato.Prop.) D
ra moindre que F; Cequ'il falloit démontrer,

P R O-
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PROPOSITION XXI,
THEOREME XXIL

Si trois Grandeurs d'une part, ©* trois
d'une antrey prifes deux ddeux en Pro<
portion troublée , fone en méme Rai-
fon; ©° qw'en Raifon égale, la premie-
re d'une pars foit plus grande que ls
troifiéme: la premiere de Pantre part
fera auffi plus grande que la troifiéme 5
fi égale yégale; fimoindre  moindre.

JE fuppofe que les trois
Grandeurs A, B, C,

d'une part, & les trois Dy -
E, F, d'autre part, foient [ I

i

proportionnelles en Propor-

tion :t{?uble’e ; ceft édircé

que Afoitd B, commeEeft A - DEE
aF; & queBfoita C, com- ABC

me D eflt 4 E. Celadiant, je dis premicrement,
quc i A eft plus grandeque C, Dferaautli plus
grande que F. Pourle prouver,

Puifque A elt plus grande que C, il y aura plus
grande Reifonde AaB, quede CaB. Orla Rai-
fonde Ad Beftlaméme quecellede EAF. Il yau-
ra donc plus grande Raifon de E3F, quedeCd
B. Mais puifque Befta C, commeDeft 4 E: en
Raifon inverfe, Eeti D, commeCeftaB. Il
aura deooc plus grande Raifon deEAF, quede E 4
D. Er partant (par la 10. Prop.) D fera plus

Tome L M grandc

- . s e eemias
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graude que F; Ce qu’il falloit démontrer.

Par un femblable raifonnement on montrera que
fi Acft égale iC, DferadgaleaF; &qucfiA et
moindre que C, D fera aufli motndre que F. Si
donc trois Grandeurs d'une part , &c. Cequ'il fal-
loic démontrer.

PROPOSITION -XXII
THEOREME XXII

Si tant de Grandeurs que lon vondra d’une
party ©° autant d'une autre 5 prifes
deux 4 deux en Proportion ordonnée,

A . . ,
font en méme Raifon: en Raifonégale,
elles feront proportionnelles.

E ﬁ}ppf)fc d'une part .
trois Grandeurs, com-
me A, B, C, & l
d'autre part trois autres B QO

Granicurs, comme D, G
E, F, tellement difpo- {

L

>—

C
L

{(es, que A foita B, com-

L
|

meDeftiE; &BaC,

"—“—‘—“’-'N B —

wd
D Ot

1
comme E a F. Cela dtant,
je disqu'en Raifon égale I
il y aura méme Raifon de
‘AaC, quede DAF. Pour leprouver,

Prencz i difiredon G & H, cquimulriplesde A
& deD; puis I& Ky dquimultiplesde B& de Ej;
& enlinL & M, ¢quimultiples deC & de F. Cela
poi¢:

Peiquz AetaB, comme DeftiE; & que G
& H {ouc équumuliiples de la preimicie & de Jatroi-

ficme;
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fidme; & 1& K équimultiples dela feconde & de
laquatriéme: il s'enfuit (parla 4. Prop.) que G
eftil, commeHelta K. De méme, puifque B
elt 3 C,commeE eftaF; & quel&K {ont équi-
multiplesde la premiere & de latroifiéme ; & L &

- M équimultiples de la feconde & de la quatrié-

me : ils'enfuic aufli (par la 4. Prop.) que I eft
aL, comme K eft 4 M. Si bien que nousavons
d’une part trois Grandeurs G, 1, L, & d'autre part
trois autres Grandeurs H, K, M, lefquelles pri-
fes deux 4 deux en Proportion ordoanée, font pro-
portionnelles. Partant (parlazo.Prop.) fiG eft
plus grande que L, H fera auffi plus grande que
M; fiGeftégaled L, Hferaaufhégale d M; &
£ G eft moindreque L » Hfera aufli moindre que
M.Mais G & H font les Equimultiples de Ia pre-
miere & de la troifiéme des quatre Grandeurs qu'il
s'agit de prouver éire proportionnelles ; & L & M
font aufii les Equimultiples de la feconde & dela
quatriéme, Donc (par le 2. Ax.) ces quatre
Grandeurs font proportionnelles; & ainfiil y a
mémeRaifonde AdC, que de D F; Ce qu'il
falloit démontrer.

Maintenant, s'il yavoit plusde trois Grandeurs
de chaque c6té, & que par exemple, il yenei
quatre d’une part , & quatre d’unc autre, cnforte
?uc Cfird N, comme F eft 4 O: on preuveroit ai-

¢ment , enfuite de ce qui vient d’étre démontré de

trois Grandeurs, que A {eroitd N, comme D fe-
roit & O. Car ne confiderant point la feconde
Grandeur de pare ni d'autre, & fuppofant, com-
me il viene d’étre prouvé, que Aefta C, comme
DeftaF; &que Ceft A N, comme Feft 3 O:
comme il n'y auroit plusalors que trois Grandeurs
de chuque c6té, il senfuivroit que A feroit a N,
comme D feroitd O. Donc fi rant de Grandeurs
‘que 'on voudra d’unc part, & autant d’uneautre ,
prifes deux a deux , font en méme Raifon ; en Rai-
M2 ‘ fon
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fon égale , clles feront proportionnclles ; Ce qu'il
falloir démonzrer.

PROPOSITION XXIII
THEOREME XXIIL

Si trois Grandenrs d'une part , ¢ tross
d’une autre, prifes dewx a deux en Pro-
portion troublée , font en méme Raifon
en Raifon égale o élles [eront propor=
tionnelles.

-

E fuppole que les trois Gran-
deurs A, B, C, d’unc part,

*" &lestrois D, E, F, d'avtre
part , foient proportionnelles
¢ Proportion troublée ; ceftd

AR
GF
dire que A foird B, commcE I

RO

bt g ot

et iF; &quebBfoita G, com-
meDeftaE. Cela drant, jedis
qu'en Raifon égate , il y aura
-méme Raifonde A2 C, quede
DaF. Dour leprouver,

Prencz a difcretion G & 1,
équimuliplesde A & de D ; & K& M, danimulti-
plesde € & de F* Puis prencz H ausant mulsiple de
B, queGl'etd» A; & Lamant multiplede E, que
Mleitde F. Celapold:

Puilque G & H font €quimulriples de A & de B,
ils'enfuir {parla15.Prop. ) queG fcraa H, com-
meAeftaB.OrAeltaB,commeEcft 2 F. Donc
Gerad H, commeEeftaF. MaispuifqueL& M
fonr équimultiples deE & de ¥y, EcftiF, com-

‘ me

—— i ‘,:rjn-—-c‘
b—g— %

L
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meLeftA M. PartantGferad H, commeLeft 4
M. Diillenrs, puifqueBeftiC; comme Deftd
E; & que H & I onz érd prifes dquimultiples de la
premiere & de la troifiéme de ces quatre Grandeurs,
& que K & L ont éeé prifes équimultiples de la fe-
conde & de la quarriéme : il s'enfuic ( par la 4.
Prop.) que H eft 2 K, comme I efta L. Sibien
que nous avons d’une patt trois Grandeurs G, H,
K, & d’autre pare trots autres Grandeurs I, L, M,
lefquelles prifcs deux 4 denx en Proportion trou-
blée, font proportionnelles. Partant (par la 21,
Prop.) fi Geftplus grande que K, I fera plus gran-
de que M; fi G eft égalea K, Iferadgale i M;

ouenfin, fi G eft moindreque K, I fera moindre
" que M. Mais G & 1 font les Equimultiplesde la
premiere & de la troificme des quatre Grandeurs
qu'il s’agit de prouver étre proportionnelles ; & K
& M font aufli les Equimultiples de la feconde & de
la quatriéme, Donc (par le 2. Ax.)-ces quatre
Grandeurs font proportionnelies; Ce qu'il falloie
démontrer,

BEES

KA
;};,3"

M, P RO
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PROPOSITION XXIV,
THEOREME XXI1IV.

Si la premicre Grandeur eff 4 la feconde

" comme la troificme eft 4 la guatriémes
€ la cinguicme 4 la [econde, comme
la fixicme 4 la quatriéme: la compofee
de la premiere & de la cinguicme [era

. 4 lafeconde, comme la compofée de la

. ®roifime e dela fixiéme [era a laqua-
triéme.

dcur AB foit 2 la feconde C,
commelatroifiéme DEeftala |p E
quatriéme F; & que la cinquime
BG foit encore d 1a feconde C, com-
mela fixicme EHeft 4 la quatricme [ I
F. Ccla érant, je dis que Ia Gran-
deur AG, compjofec ’d(?la premicre A C DF
& dela cipquiéme, eft dlafeconde C, comme Iz
Grandeur DH., compofde dela troifiéme & dela
fixicrae , efta la quatriéme F. Pour leprouver,
Puifque BG cft 4 C, comme EH eft 4F ; en
Raifon inverie ,Geft 1BG, comme F eft 3 EH.
Maintenant, ABeftaC, commeDEcftaF, par
fuppofition; C eft & BG, comme F eft 3 EH,
comme il vient d’étre prouvé. Donc {par lazz2,
Prop. ) en Railon égale, ABcft d BG, commeDE
eft 3 EH. Dc&lus » en compofant, AG eftd BG,
comme DHeflt AEH ; BGefta C, comme EH et
) . aF,

]F. (uppofe que la premicre Gran- G - H

— et i e e awr

C e

- .
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iF , par fuppofition. Partant, en Raifon égale , AG
¢t1C, comme DHeftd F; Ce quiil falloic dé-
montrer.

PROPOSITION XXV.

THEOREME XXV.

Si quatre Grandeurs [ont proportionnelles,
la plus grande ¢ la plus perise prifes
enfemble , font plus grandes gque les deux
ausres prifes anffi enfemtle,

E fu,pofe que ABfoita CD, com- 1
meEcd Fj; & que AB foit la D
pius grande, & par confequent G

¥ la plus petite. Cela érant, je dis Hl

ue les Grandeurs AB & F prifes en- '
?cmblc > font plus grandes que CD & l
E prifes anfli enfemble. Pourleprou- % & g
ver, '

Retranchezde ABla partie AG égale AE; & de
CDlapartie CH égaled F. Cela pofé:

Latoute ABferaila toute CD, comme la re-
tranchée AG eft 4 la setranchée CH. Donc | par
Ia 19. Prop.) lerefte GBferaau refte HD, com-
me latouze eft i latoute. Or la toute AB eft fup-
pofee plus grande que CD, DPartant le refte GB
fera aufli plus grand que le refte HD. Si donc
aux deux Grandeurs égales AG & E , on ajoii-
te les Grandeurs dgales F & CH : il s’enfuivra que
le Tout compo{¢ §c AG &deF, fera égal au Tout
compof¢ de E & de CH. Que fi maintenant on
ajoiite d ces deux Touts des Grandeurs inégales, {ca-
voir GB d'uncbté, & H ) de l'autre: 1l s'enfui-

M 4 vra.
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vra que le Tout compoft de AB & de ¥, feraplus
rand que le Tout compofé de CD & de E; Ce qu'il
falloit démontrer.’

PROPOSITION XXVL
THEOREME XXVI

Si la premiere Grandeur a plus grande
Raifon a la [econdey que la troifieme a
la quatrime: en Raifon inverfe, tout
au contraire, la [econde aura moindre
Raifon « la premiere , que la_quatricme

& la troificme,

EC

E fuppofe qu'il y ait plus grande
R:u}:gn dchi % y qtfc dch aD. I
Cela érant, jedisqu’en Raifon - ‘l'

wnverfe, rout au contraire , la Rai-

fonde B i A clt moindre queccllede | I

D acC. Pourle prouver, A D
Suppofons qu'il y ait méme Rai-

fondeEaB, quedeCaD. Celapofd:

Puifqu'ily a plus grande Raifonde A 4 B, que
de C & D; par fuppofition: ilya donc aufli plus
grande Raifonde Aa B, quede Ea B par confe-
quent A cft plus grande que E, par la10. Prop.

" Dro il fuit que la Raifon de B & A eft moindre que
ccllede BAE, parla 8 Prop. Mais Puifque par la

0 —

fuppofition Ecfti B, comme Cefta D: en Rai-

foninverfe, Beff AE , comme D 4 C. Doncla Rai-
fonde B4 A eft aufli moindre quecclle de D 4 C;
Cequ'il falloit démontrer.

P2 R O-

» m— ==



S TSN T T e LT TR T TR T T

.

- fuppofition Ee

A Aunt

LIVRE CINQUIE'ME. 7y
PROPOSITION XXVII
THEOREME XXVII

Si la premiere Grandenr a plus grande
Raifon a la [econde; que la trosfiéme a
la quatrieme: en Raifon alterne, la

. premiere anra anffi plus grande Raifon
- & la troifiéme , que la [econde 4 la qua~
triéme. .
.
E fuppofe qu'il y ait plus grande -
Raifonde A i);?» » que dchr aD,
Celadrant, jedis qu'enRailon

alcerneily :muﬂiJ plus grande Rai-

fon deA3C, quedeBa D. Pour - I I

Ie prouver, .

Suppofo;ns qu'il yait méme Rai- ABECD
fondeEaB, quedeCaD. Celapofé:

Puifqu’il y a plus grande Raifonde Adi B, quede
CaD, parfuppofition: ilyadoncaufliplusgran-
de Raifonde A 4B, quedeE4B. Et par confe-
quent A eft plus gmmci‘e que E, parlaro. Prop.
D’ou il fuic qu'il y a plus grande Raifonde A d C,
quedeEaC, Rar la 8. Prop. Mais puifque parla

aB, comme Ceft i D:en Raifon
alterne, Eefti C, commeBeltaD. Doncilya
auffi plus grande Raifon de A 3C, quedeBaD;

Cequ'il falloit démontrers '

*
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PROPOSITION XXVIII
THEOREME XXVIIL

Si la premicre Grandewr & plus grande
Raifon 4 la [econde, que la troifime &
la gwatriéme: en compofant, la com-
pofée de la premiere € de la feconde
anra aufli plus grande Raifon & la fe-
conde, que la compofée de la troifieme.
@ de la quatriime waura ala qua-
frieme.

E fuppofe qu’il y aic » +

2 Yluspgrangc RGai(on A L B . c
e 1a premicre Gran-

deur APB a la feconde G D EF
BC, que de [a traifiéme DE 3 la quatriéme EF,
Cela éuant, je dis qu'en compofant, il y a aufli
plusgrande Raifon de la toute AC& BC, quede Ia.
toute DF 4 EF. Pour le prouver,
x Suppo[‘onsquc ABfoita BC, comme GE eft a
EF. Cclapofe: '

Puifquily aplusgrande Raifonde AB 4 BC, que
de DE i EF, par {uppofition: il y a donc aufli
plus grande Raifon deGE4 EF, quede DE 4 EF;
& par confequent GE eft plus grande que DE. Mais
putfque par la fuppofition AB eft 4 BC, comme
GE etaEF: encompofant, AC ¢ft i BC, comme
GFeft 3 EF. Mais puifque GF eft plys grande que
DF, ilyaplusgrande Raifon de GF a4 EF, que
deDFAEF, parla8.Prop. Donc il y a auffi plus.
- gran-~

o
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ande Raifon de ACaBC, quede DF a EF; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXI1X.
THEOREME XXIX.

Si la compofée de la premicre ¢~ de la
[econde a plus grande Raifon a la [e-
condey que la compofée de la troifiime
& de la quatricme n’a 4 la qmztrie’-
me: en divifanty lapremiere aura auffi
plus grande Rasfon a la [econde, que

~ la troificme a la quatriéme.

E fuppofe ces quatre - + J
J Grandeurs, ABp?tmie— A G B C
re, BCfeconde, DE troi- .D y E ¥
fi‘me, EF quatriéme; &
qu'il y ait plus grande Raifon dela compoféede la

remiere & de la feconde, favoir AC, d lafeconde

C, que dela compofcedea troifiéme & de la qua-
triéme, {cavoir D¥ , ala quatriéme EF. Cela érant ,
je dis qu'endivifane, ilyaauffi plus grande Raifon
de ABd BC, que de DE 2 EF. Pour le prouver,

Suppofonsque GCfoitd BCy comme DF eft &
LEF. Cclapofé:-

Puifqu'tl y a plus grande Raifon de ACABC,
quede DFAEF, parfuppofition; il yadonc aufli
plus grande Raifon de AC 4 BC, quede GCABC;
& par confecrent AC cﬂorlus grande que GC, par
la 1o. Prop. O ant donc de ces deux Grandeurs ind-
giles, BC, qui leur eft commune, le refie AR
fera plus grand quelerefie GB. Etpar con(’:qucnﬁ

M6
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il y a plus grande Raifonde ABa BC que de GB 4
BC, par la 8.Prop. Mais puifque par {uppofition
GC eft 4 BC, comme DFcftaEF: endivifant,
GB eft 3 BC, comme DE cft 3 EF. Doncilya
aufli plus grande Raifonde ABa BC, quede DE i
LF; Ccqu'ilfalloitdémontrer.

PROPOSITION XXX.
THEOREME XXX

Si la compofée de la premiere € de la
feconde a plus grande Raifon a la fe-
conde , que la compofée de la troificme
& de la quatrieme n'a 4 la quatrieme :
Par converfion de Raifon, towt au con-

 traire 5 la compofee de la premiere &
de la feconde aura mosndre Raifon a la
premicrey que la compofée de la troi~
fieme ©° de la quatricme n'anra a la
troifieme.

E fuppefle ces quatre + ‘ 4 .
‘ Graildqurs » AB pre- A B C
miere , BCfeconde, DE E T
troifiéme , EF quatrié- :
me; & qu'il y aie plus grande Raifon de la'com-
pofce de la premiere & de la feconde, fcavoir
AC, ala feconde BC, que delacompofée de la
troifiéme & de fa quatricme , fcavoir DF, a la
quarriéme EF. Cela ¢rant, je dis que par conver-
fion de Railon , AC auga moindxc(kaiibu i AB,
: : que

-SRI 2 d

-]
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que DF n'aura 4 DE. Pour le prouver ,
Puifque par {uppofition , il y aplus grande Rai-
fonde ACaBC, quede DF aEF: endivifant, il
y a aufli plusgrande Raifonde ABiBC, que de
DE 4 EF, par la 29. Prop. Par confequent, en
Raifoninverfe, ilyamoindre Raifonde BCiAB, -
quede EFADE, parla16. Prop. Et partant, en
compofant , ilyaaulfi moindre Raifon de AC a
AB, quede DFiDE; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXX1
THEOREME XXXL

Sl y a trois Grandeuwrs d'un cité y ¢+

srois dun autre y © qu'il y ast plus
grande Rasfon de la premiere 4 la (-
conde, ¢ de la feconde & la troifieme .,
d'une party que de la premiere a la fe-
conde, ¢~ de la feconde a la troifiéme,
de lautre part: en Rasfon égale, il y
aura anffi plus grande Raifon delapre-
miere a la troifieme d'une part, que de
la premieve & la sroifibme de Pautre
part.

E fuppofe d'une part trois Grandeurs , comme

-A, B, C, & dautre part trois autres Gran-
dears, comme D, E, F; &qu'il yaitplus grande
Raifonde AdB, quede DAE; &deBa C, que
deEaF. Celadtant, jedisquen Raifon égale, il
yaauffi plus grande Raifonde AiC, quede D 4
¥. Pour le prouver, M7 Sup-
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Suppofons que G foit 3 C, comme E cft2F.
Celapoié: . _
Puifqu'il‘] aplus grande Raifonde B C, quede
E a F, par fuppofition : il y a denc aufli plus grande
Raifon de B 2 C, que de G a C. Et par confequent B
eft plus grande que G,parla 10.Prop.
Donc (parla3. Prop.} il y a plus
rande Raifonde A3.G, quede Ad
i. Mais par la fuppofition, il y a
plus gramfcaRai fondeAdB, quede
D i E. Doncd plusforte raifon, il y a
plus grandc Raifon de AiG, que

D
deDaE.
Suppofons maintenant que H foit i

1

—t—t T (Y

3G, commeDeftd E. Il y aura
doncanfli plusgrande Raifonde A 3
G.quede Hd G; & par confe-
quent A eft plus grandeque K, par
la 10. Prop. D'ot il fuit, qu'il y 2 plus grande
Raifon de A 4 C, quede HAC, parla8.Prop.
Mais puifque par fuppofition, Deft i E, comme
HcftiG; &queEcftiF, commeG eftaC: en
Raifon égale, H eft aC, commeDeftiF, par
la:2.Prop. Doncil yaaufli plus grande Raifon
de A iC, quede DaF; Cequ'il falloit démon-
trer.

NN

PAFARAT
0/\3.;;\-}3)’0

634

z_.g

P R O



« LIVRE CIN(;UIE’ME. 279
t PROPOSITION XXXII.
THEOREME XXXIL

8%l y & trois Grandeurs d'un céré , &
trois d'un autre , O gwil y ast plus
grande Raifon de la premiere a la e«
conde y € de la [cconde & latroifime,
d'une part, que de la feconde alatroi-
Jiémey € de la premiere 4 la feconde,
de Pawtre part: en Raifon égale, sl y
asra auffi plus grande Raifon de la
premicre a la troifieme d'unc part, que
de la premiere 4 la trosfiéme de Lantre
part.

deurs, comme A, B, C, &
d'autre part trois autres Gran-

JE fuppofe d'une part trois Gran-

ears, comme D, E, F; & qu'il !
y ait plus grande Raifon de A 3 B, 1 {
qucdcE4F; &deBiC, quedeD G1E

a E. Celadrant, jedisqu’en Raifon
€gale, ily aaufliplus grande Raifon
de AdC,quede DdF. Pour le
prouver,

Suppofons que G foitd C, com-
meDeltaE. Celapofé:

Puifqu'il ya plus grande Raifonde Ba C, que de
DiE, par fuppofition : il ya donc auffi plus grande

Raifoi:

et O+ 4

A | T P —————t
[ e —, |, [
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Raifon de B a C, que de G 4 C; & par confe-

vent B eft plus grande que G, par la1o.Prop,

onc (par la 8. Prop.) 1l y a plus grande Rai-
fon de A a G, quede A 4 B. Mais par la fup-
pofidon , il y a plus grande Rai- .
fon deAdB, quedeEaF. Donc i T
plus forte raifon, ilya plus grande
Raifonde A2 G, quedeEaF.

Suppofons maintenant que H foit
iG, comme EctaF. Il yauradonc A
auffi plus grande Raifonde A4 G, D
quede Ha G ; & par confequent A
eft plus grande que H, par la to.
Prop. D'ou il fuit, qu'il y a plus

randeRaifonde A 3 C, que de H |
§C, parla 8. Prop. Mais puis que
par fuppofiion D eftd E, comme Geft 2 C; &
queEeftaF, commeHeft4G: enRaifon égale,
Heft 3 C, comme D cft 4 F, par la 23.Prop.
Donc il y a auffi plus grande Raifonde Ad C, que
deDaF; Cequ'il falloit démontrer,

:

K
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PROPOSITION XXXIII.
. THEOREME vXXXIII.

S8'il y & plus grande Raifon du Tout as.
- Tout, que du retranché an retranche

sl y aura auffi plus grande Rasfon du
- refle au refle, que du Tout an Tons.

E fuppofe qu'il y bt
J ait Pﬁﬁs grande A . E B
Raifon de [a toate """'—"‘""'TF*—]')

AB 3 la toute CD, €

que de laretranchée AE a Ia retranchée CF. Cela
étant, jedisqu'ilyaaufli plus grande Raifon du
refte EB au refte ¥D, que de la toute AB 4 Ia
toute CD. Pour le prouver,

Puifqu’il y aplus grande Raifon de AB i CD,
quede AE4 CF, par fuppofition : donc en Rai-
fon alterne, ily aauffi plus grande Raifonde AB 3
AE, quedeCD & CF, par la 27. Prop. Et par
converfion de Raifon, toutau contraire, il y a
moindre Raifon de AB 4 EB, quede CD 4 FD, par
la 50. Prop. Donc cn Raifon alterne, il y a auffi
moindre Raifondc AB, ACD, quedeEBA FD;
ou pour patler en d'autrestermes, ilyaplus gran-
deRaifonde EBAFD, c'eftd diredureftcaurefle,
que de AB a CD, ceft a diredu Toutan Touc;
Ce qu'il falloir démontrer. :

P RO
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PROPOSITION XXX1V.
THEOREME XXXIV.

8’5l y a tant de Grandeurs que I'on voudra
d'un coté 5 € antant d'un autre ; ¢
gw'il y ait plus grande Rasfondela pre-

micre d'une part a4 la premiere de l'au-

tre part o que de la feconde a la fecon-

de 3 © auffi plus grande Raifon de la
feconde alafeconde, que de la troifieme
4 la troifidme y € ainfi de fuite : La
compofée de toutes les Grandeurs d'un
A . . A}
cotéy auraplus grande Raifonala com-
pofe’e de toutes les Grandeurs de lautre
que (lapremiere étant retranchée de part
e dautre) lereflen’aura anrefle ; mais
elle auramoindre Raifon , que la premie-
re 4 la premiere; © plus grande Rai<
. fonyque la dernicre a la derniere.

E {uppofc d’une part trois Grandeurs, comme
J A, B, C, & d'autrc part trois autres Gran-
deurs , comme D,

E, F; &quilyait A g o
plus grande Raifon - ‘
deAaD, quedeB “* + P
iE; & encore plus grande Raifon deBAE, q:‘ic
. c

-l

v . - ——A T, T -
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deCa¥F. Celadunt, jedisquelacompofdede A,
B, C, aplusgrande Raifon ala compofée de D, E,
F,quelerefte B,C,n'aaurclte E, F; mais quel-

" a moindre Raifon, que An'aaD; & plusgrande
Raifon, que Cn'ad F. Pour le prouver,

Puis qu'il ya plus fgrande Raifon de AiD, que
deB4E, parfuppofition: dontenRaifon alterne,
ilyaaufli plus grande Raifonde AiB, quede Dd
E, par la 27. Prop. Et encompofant, ilyaaufli
plus grande Raifon dc A, B, prifesenfemble, 3
B, que de D, E, prifes enfemble, i E, parla
28.Prop. Etdercchefen Raifon altetne, ilyaen-
core plus grande Raifon dela toute'A, B, dlatoute
D,E, que de BAE. Et puis qu'ilyaplus grande

' Raifon de latoute A,B, 4 1a toute D,E, que dela re-
: tranchée B d larctranchéeE : il ya par confequent
- auffi plus grandc Raifon dela reftante A 3 la reftan-
! : teD, quedelatoute A, B, dla towte DLE, paria
Propofition précedente. Par la méme raifon, ily
i aaufl plusgrande Raifon de BA E, que delatoute
B,C, i latoute E,F. Donc i plus forteraifon,il ya
aufit plusgrande Raifende £4 D, quede latoute
B,C,alatoute E,F. Eten Raifonalterne, il y aplus
- grande Raifon de A latoute B,C, quedeDila
toute E, F. Etencompofant, il y aaufli plusgran-
de Raifon dela toute A,B,C, au refte B,C, que de la
toute D,E,F, au refte E,F, parla 28 Drop. Enfinen
Raifonalierne, il y a plus grande Raifon de la toute
A,B,C, i latoute D,E,F, que du refte B,C, au refte
E, F; Cequ'il falloit premierement démontrer.
Ye dis en fecond licu, qu’ily amoindreRaifon
delatoute A.B, C, ilatoute D,E,F, quede AaD.
Pour le prouver ,
Puis qu'il y aplus grande Raifon dela route A, B,
C,ilatoute D,E,F, que delaretranchée B,C,ila
' retranchée E,F:par conlequent,il y a aufli plus gran-
' de Raifon de lareftante A 4 la reftante D, quedela
toute A, B, C, dlatoute D, E, F, par la Prop. pré-
. cedenee;

[
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284 ELEMENS D'’EUCLIDE.

cedente; Ce quil A D
falloir d¢montrer.

Je dis entroifié- Er—
melicu, quilya “—— Fr——

lus grande Raifon de latoute A, B, C, 2 1a toute

,E, F, que de C A F. Pour le prouver,

Puis qu'il y a plusgrandeRailonde BAE, que
de CaF, parfuppofition : doncen Raifonalterne,
il yaaufli plus grande Raifon deBa C, quedeEa
F, parlaz7.Prop. Et en compofant, 1lyaplus

rande Raifon'de]a toute B, C,a C, que de Ja toure

,F,d F, par la 2.8, Prop. Donc derechefen Raifon
alterne, ily aplus grande Raifondelatoute B, C, 3
latoute E,F, que de C a F. Mais il a été progvé
qu'il y aplus grande Raifon delatoute A, B, C, ala
toute D,E,F, que de B,C, 1E,F. Donc i plus forte
raifon, il y a plus grande Raifonde latoute A,B,C,a
1a roure D,E,F, quede C A F 3 Ce qu'il falloit enco-
re démonrrer,

Que s'il y avoit quatre Grandeurs, ou plus, de
part & d'aurre ,- on prouvcroit aifément la méme
chofe en fuivant la méme voye.

EL E-

B
|

B
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ES qurcs Semblables , font (cl—
les qux ont les Ang.cﬁ t‘oaux ’

DEFINITIONS.
chacun au fien ; & les Cbtezalen~

I B
'ﬁ; //e)
1 RV tour des Angles égaux , propor~

) ticnnaur,
Atnfi, fuppolé que ‘dans les

deux Triangles ARC, DEF,
I AnOle A foir dgal a I’ Angle D

D, l Angle B al AnOIe E, &
PAngleCal'Angle F &d all
leuss, » que AB (oxt 2 AC, com-
me DE A DF; que AC (cita
(‘B,commcDFaFE & » CE ¥
que AB foit 4 BC, commeDE et 4 EF: ces deux
Triangles feront femblables,

2. Les Figures Reciproques, font celles qui olnt
cs
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~ les Cdtez alentour des Angles égaux , tellement

proportionnaux,que le (Prcmicr & le quatriéme ter-
me de la Proportion fc crouvent dansl'une, & le
fecond & le troifiéme fe trouvent dans l'autre.

Ainfi ,
les Paralle-

K
N .
logrammes B C
ABCD, ¥ G \
EFGH, fe-
ront des I

Figures Re- L X L M O
ciproques, A DE HA .C B
fi comme ABeftiEF, ainfiFGefta BC. Demé-
e, les deux Triangles IKL, MNO, feront des
Figures Reciproques, fi commeIK eft 4 MN , ainfi
MOeftdlL. -
3. Une Ligne droite eft dite écre divifée en
mo?'ennc & extréme Raifon, quand larouteeftd
‘laplus grande partie, comme la plus grande partic
cit 4 la plus petite.
Ainfi 5 la Ligne AB fera dite éure divifée en
moyemie & extréme Raifon, fi elle eft tellement
_diviféeauPoint C, quela toute AB foir a la partic
AC, comme ACeflta CB.
" 4. Lahaurcur d’une Figure eft la Perpendiculai-
retirce du fommet {ur la Baze.
Amfi , la haateur du A ™
Triangle ABC cft la Per- w

Al
pendiculaire AD, qui eft il
tirde duf{ommet A f{ur la
Baze BC. De méme, la ) i
hanteur du Triangle EFG ;
¢’ la Perpendicolanie EH , BDC FGH
qui toube du fommetE fur la Baze FG, prolon-
(R
1t cft imporrant pour lafuite , de remarquer ici ,
ue fi dgux Figures ¢l one leurs Bazes dansune
méme Liguc droite, & de méme pare, fontde
: " meéme
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- mémehauteur, ellesfont entre mémes Paralleles,

Et que fi elles font entre mémes Paralleles, elles
fontde méme hauteur.

Je fuppefe que les A >~ D
Triangles ABC, DEF, qui AN 73
ont leurs Bazes BC, EF, ;
dansla méme Ligne droite
BH, & de méme part,

foient de méme hauteur; B G C E F H
c'efta dire que les Lignes

AG, DH, qui font abaiffées des Points A & D
perpendiculairement fur BH , foientégales. Cela
ceant, je dis que ces Triangles ABC , DEF, font
entre mémes paralleles; c’eft & dire quen tirane
par les Points A & D la Ligne droite AD , cette Li-
gnecftparalleled Ja Ligne BH.

Car puifqueles Lignes AG , DH, font perpen-
diculaires 3 BH, les Angles AGH & DHG font
droits. Et parrant (par la 28. du 1.} les Lignes
AG, DH, font paralleles. D ailleurs elles font
fuppofées égales; donc (parlazs.du 1.) les Li-
gues droites AD, GH ., qui joiguent leurs extre-
mitez , font paralleles; Ce quil falloit démon-
trer.

Je fuppofe en fecond lieu, que les Lignes AD,
BH, enticlelquelles {ont les deux Triangles ABC,
DEF, fontparallcles. Cela drant. jedis que les
deux Lignes AG, DH, quimarquent la hauteur
de ces deux Triangles, font égalesentrielles.

Car puifque les Ligues AG , DH , fontperpen-
diculairesd BH , elles font paralleles. Draiileurs,
les Ligies AD, GH, font fuppolées paralicles:
ain'i la Figure AGHD eft un Paraliclogramme 5 &
parla 34.du 1. les Cotez oppolez AG , DH, font
égaux; Cequ'il falloitdémontrer. ) .

5. Un larallelogramme cft ditétre appliqud a
une Ligne droite, quaud ila pour Baze, ou pour
lundefesCorez, cette Lizne droite propofce.

Ainfi
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Ainfile Paraliclogramme AD, quia pour Baze
la Ligne droite propofée AC, eftdit éire appliqué
aceree Ligne. )

6. Un Parallelogramme défsllant , eft un Pa-
rallelogramme , dont la Baze eft plus petite que la
Ligue propotée , fur laquelle il eft dir éere appli-

ud.
9 Ainfi, le Parallelogramme AD, R DF
eft un Parallelogramme dcfesl-
lent 5 A caufe que fa Baze ACeft
plus petite que la Ligne propofée
AB, adkquelleil ceft dit etre ap- A CB
pliqué, du refte CB.

7. Ledéfaut d’'un Parallelogramme défaillane ,
cft unParallelogramme qui apour Raze le refte de
Ia Ligne propofte , & quiavecledéfaillant fait un

: Parﬂlelogramme total.

Ainfi, dans cctte Figure, le Parallelegramme
CF eft le d¢faue du Parallelogramme AD; d caufe
qu'il a pour Daze le refte CB; & qu'il compofe
avec AD Je Parallelogramme total AF.

8. Un Parallclogramme excedart, cft un Pa-
rallelogrammerotal, dontla Bazeeft plus grande
q]l;c la Ligne propofce , & laquelle il eft dit étre ap-

que.
P Ainfi, leDarallelogramme AF eft un Parallelo-
gramme excedent; a caufe que fa Baze ADB eft
Plus grande quela Ligne propofée AC, a laquelle
il eft dir érreappliqué’, dela partie CB.

9. L'excez d'un Paraliclogramme excedant, eft
vn Paralielogranime qui a pour Baze la partie dont
il excede, & qui é:ant rerranché du Paraliclo-
gramme total ;" le refle et un Pazellelogramme ju-
ftement appliqué a la Ligue prepofde. -

Ainfi, le Par llclogramme CFeft cétexcez; d
caufe qu'ila pour Baze la partie excedante CB, &

u'étant rerranché du Parallelogramme total AF,
il refte le Pamalidogramme AD, qui eft jufte-
meit
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ment appliqué 4 la Ligne propofce AC.

10. {Ipn %c&cur de Cgerclcf: 4
eft unc Figure comprife de deux A
demi - Diametres qui font un
Angleau Centre, & d'une par-
tie §e la Cirlconfcrcncé.A o

Ainfi, la Figure ABC ¢ ’
un Seéteur dcglgercle, parce B c
qu'elle eft comprife desdeux demi-Diametres AB,
AC, quiforment!’Angle A au Centre, & d’une
partie de la Circonference, BC.

PROPOSITION I
THEOREME L

Les Triangles ¢~ les Parallelogrammes
de méme bauteury [int entr’eux enmé-
me Raifon que leurs Bazes.

E fuppofe 1° que les
J dcul;P';rian lg ABC, EA_F

ACD, foient de méme
hauteur. Cela étant, je
dis que cofime la Baze /

BC, eft a 1a BazeCD, -
ainfi le Triangle ABCeft {

au Triangle ACD. Pour HGBC D I
le prouver,

Prolongez la Lifne BD, qui eft compofée des
dcux Bazes, indefiniment vers H, & versl, Puis
ayant pris d'unc part plufieurs parties égales 4 BC,
comme BG, GH; & d’autre part plufieurs parties
fgales i CD, ouune fevlement, comme DI; me-
nez les Lignes droites AG, AH, AL Cela pofé:

Puifqué les Triangles ABC, ABG, AGH,

Tome I, N font

L e

¥ op?
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four fur Bazes ¢gales, fcavoir CB, BG, GH, &
entre memes Paralleles , commeilacié prouvé ci-
devant, ils font égau. entr’eux, parla 38. du 1.
Etpar cenfequent , autant dc fois que la Ligne HC*
conticnt Ja Ligne BC, autant de fois le Triangle
ACH contien: le Triangle ABC. Erainfila Ligne
HC, &leTrangle ACH » font dquimuliples de
la premiere & de la troificme des quatre Grandeurs

quc je dis étre propor- EA F

tonnelles. De méme, AN
pufque les Triangles A
ACD, ADI, font fur //
Bazes dgales , {cavoir !

CD, DI, &entre-mé- |/

mes Paralleles, ils font
aulli égaux enrr'eux. Et
par confequent , autant de fois que la Ligne CI con-
tient CD, autant de foisle Triangle ACI counticnt
Je Triangle ACD. ErainfilaLigne C1, & le Trian-
gle ACI, font équimultiples de lafeconde & de la
quatricme des quatre Grandeuts que je dis ¢tre pro-
portionnelles. Orfils Ligne HCeft égulcd CI, le
Triangle ACH efl ¢gal au Triangle ACI, par
la38.du1; & filaligne HCeft plus grande que
CI, le Trianzle ACH eff plus grand quc le Trian-
gle ACL; & filaLigne HCeft plus petite que CI,

¢ Triangle ACH eft aufli plus perir que le T ran-
gle ACL. D'ou il fuit (oar f¢ 2. Axiome du 5. )
que comune la premiere Grandeur BC cft d la fecon-
de (D, ainfi la troitidme ABCeftdla quarrime
ACD; Cequ'il falloitd'monrrer,

Je fuppofe en fecond licu, que les Parallclo-
grammes AEBC , & ACDF, forent de méme hau-
teur. Celacrant, je dis que comme Ja Baze BC ¢ft
a la Baze CD, ainfi le Para”clngr:xmmc AEBC
e'tauPara .'elogram me ACDY. Pourle prouver,

Parce qui vient d’écre démonieré, 1aBaze BCeft
i la Baze CD, comme le Trimrgle ASC eft “au

: Trian-

-

g
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Triangle ACD. Mais ces Triangles font les moi-
tiez dc ces Parallclogrammes, par la 41. du 1. Donc
le Triangle ABC cft auTriangle ACD > comme le

'Tarallclogrammc AEBC eft au Parallclogramme
ACDF, parla: §- Prop.du . Ecpartant , comme
1a Baze BC eft a la Baze CD, ainfi le Parallelo-
gramme AEBC cft au Parallclogramme ACDF ;
Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION IL
THEOREME IL

8i une Ligne droite menée dans un Trian-
eff parallele & Pun de fes Cotez , ¢
coupe les deux autres o elle les coupera
proportionnellement.: &~ fi elle coupe
deux de [es Citez proportionnellement .,
elle fera parallele an troifime.

E fuppofe 1°. que dans le A
Triangle ABC, Ia Ligne ’
droite DE foit menée paral-
lele au Coté BC, & qu'elle cou- ~
pe les deux autres Corez AB, E
AC. Celaérant, je dis queces -
deux Cotez font coupez propor-
tionnellement ;c’elt d dire,, que B Cc
comme AD eftd DB, ainfi AE efti EC. Pourle
prouver , : .
Menezles Lignesdroites BE, DC. Celapof¢:
Puifque les Triangles DBE, DCE, fonr fur une
méme Baze, 4 {cavoir DE, & entre mémes Pa.
ralleles BC, DE: jls font égauxentr'enx, parls
37.du1. Dalleurs, puilqueles Triangles ADE,
N 2 BDE >

-
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BDE, font de mé&me hauteur: il s'enfuit ( parfa’
Propolition précedente ) que fa Baze AD eft 412
Baze DB, comme le Triangle ADE eft au Trian-
gle BDE, ou i fonégal CED. Mais les Triangles
ADE, CED, diant deméme haueeur , il s’enfuit
aufli que le Triangle ADE cft au Triangle CED,
commie la Baze AE eltdlaBaze EC. Partant ( par
lar1.Prop.dus.) ADeftda DB, comme AEeftd
EC; Cequ'il falloit démontrer.
Je fuppofe en fecond lieu, que A
la Ligne DE coupe de telle forte
lesdeux Cotez AB, AC, que
AD foit3d DB, comme AE eft
aEC. Cclaérant, je disquela E
Ligne DE eft parallcle 2 BC.
Pour le prouver, C
Puifque les Triangles ADE , B
BDE, fonr de meme hauteur : ils font entr'eux
comme leurs Bazes, par la 1. Prop. Donc le Trian-
le ADE eft au Triangle BDE, comme ADeftd
%B. Mais , par la fuppofition, AD¢¥a DB, com-
ane AE eft a EC. Donc le Triangle ADE eft au
Triangle BDE, comme AE efta EC. D’ailleurs,
uifque les Triangles ADE , CED), fontde méme
auteur : laBaze AE eft 4 la Baze EC, comme le
.Triangle ADE eft au Triangle CED. Partant le
Trang'e ADE eft auTriangle BDE , comme le
méme Triangle ADE eft au Triangle CED. D'ox il
fuit ( par la 9. Prop.du s. ) que les Triangles BDE ,
& CED), font ‘ganx. Mais ils font fur une méme
Baze, a fcavoir DE. Donc ( parla 39. du 1.) les Li-
nes DE, BC, entre lefquellesils font , font paral-
eles ; Ce qu'il falloit démontrer.

-

COROLLAIRE.

De ce que AD eft i DB, comme AEctiEC,
il s'eafuit en Raifon inverfc, qie DB c«ftaDA,
: : comme

<

L — e

b .
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comme EC eft 3 EA. Et enRaifonalterne , que
DBeft 2 EC, comme DA eftaEA. Et encompo-
fant, que ABeft 4 AD, comme AC cftd AE.

'PROPO}SI.‘Z'ION 111

THEOREME IIL

Siun Angle dun Triangle eft coupé en deusx
€galement par une Lignedroite qui cou-
pe auffi la Baze 5 elle la coupera pro-
portionnellement aux deux autres Ci-
rez: € fi elle conpe la Baze propor-
tionnellement aunx deux awutres Cotez
elle diviferal’ Angle en denx-également,

E fuppofe i°. que.l'Anm- : :
] glcplgAC , duq’rriaxlglc . E
J ABC, foit coupé en
deux également par la Li-
Fnc drore AD, qui coure *
a Baze BC am Point D. D C
Cela éuant, je dis qu'elle
la coupe proportionnellement aux deux autres Co-
tez; c'eft ddire, que BD eft aDC, comme BAeft
a AC. Pour le prouver ,
Prolongez la Ligne BAversE , & menezparle
Point ClaLigne CE parallele 3 AD. Cela ﬁ)ofé :
Puifque les Lignes AD , EC, font paralleles, &
ue la Ligne AC tombe deffus: I'Angle ACEcft
3gal i fon oppofé alternativement DAC, parla 29,
du 1. De méme, puifque les Lignes AD, EC,
rontparalleles, & que laLigne BAE tombe deflus
N3 I'An-
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P Angle interieur AECelt égal a fon oppofé exte-
ricur BAD,par la 29. du 1. Mais,par la (Yuppoﬁtion,
lesdeux AnglesBAD, DAC, font égaux. Donc
les deux Angles ACE , AEC, font dgaux entr’eux.
Drou il fuit ( par Ja 6. dut.) queles deux Corez
AE, AC, qui les foliziennent , font aulli €gaux
entr’eux. D'ailleurs, puil- D)
que la Ligne AD, quiel
mende dans le Triangle
BEC, eft paralleleau Coré
%C : il s'enfuit ( par la

rop. précedente ) que
congmepBD efta DC ,Zin- B D C
fiBAcfta AE, oud AC, fondgale; Ce qu'il fal-
loit premierement démontrer. ’

Je fuppofe en fecond lieu, que la Ligne AD,
quicoupe I' Angle BAC, coupe la Baze BC propor-
vonncllement aux deux autres Cotez; ceftadire,

ue BD eft 3 DC, comme BA eft 2 AC. Cela
etant , jedis quel’Angle BAC eft coupé en deux
dgalement. Pour le prouver ,

Puifque dans Je Trianvle BEC, laLigne ADcft
mende parallcle an Cote EC: BAeftd AE, comnie
BDeftaDC, parlaProp. précedente. Mais, par
Ia fuppofition, BD eft 4 DC, comme BA cft d
AC. Partant BAefta AE, comme BA ¢ftd AC,
parla 11. Prop. du g. D'on il fuit ( par lag. Prop.
du §.) que les Lignes AE, AC, font éga'es. e par
confequent (parlas. Prop.du 1. ) les Ancles ACE
& AEC font fgaux entr'eux. Or puifque les Lignes
AD, EC, font paralleles , & que la Ligne AC

- tombe deflus: I'Angle DAC eft ¢gald fonal:erne

ACE,; parla19.Prop.du 1. Deméme, puifque
lesLignes AD, EC, fontparalleles, & quela Li-
gne BAE tombe deflus: 1'Angle exterieur BAD eft
€gala fon oppof¢ interieur AEC. Maisles deux An-
g%cs ACE, AEC, fontégaux entr'eux , comme il
a éeé prouvé, Dong les deux Angles BAD, DAfC R

ont



-LIVRE SIXIE'ME. 295

font auffi ézaux entr’eux ; Ce qu'il falloicdémon-
trer.

PROPQSITION IV
THEOREME I1YV.

Les Triangles équsangles ont les Cotez alen-
rour des Angles égaux , proportionnaux.

Zluppofe queles Triangles fa
ABC , & DCE N foient
cqmnmlcs src'eftd dire, que
I Aw’m ACB (oirdgaldI'An-
gle DEC que I’ AnO‘c(‘BA . .
foit égal d ' Angle E"D &
que PAngle BAC foit c*"d/a B c £

TI'Angle CDE. Cela¢ éant je dis que les Corez de

€25 ln.m rles qui fout auzour des Angles dgaux,
fon nro,,omq wnaax jc'elta dire, que DE eft: 2EC,
comme AC ¢t aCB queECeltaCD, comme
CBetaba; ouqchDc.ftaDE comchlcﬂ:
aAC, Pour le prouver ,
Difpo! .1. ces deux Triangles ABC, DCE, en
forwe qu~ les deux Lignes C CE, ('c rencentrent

~ dirc&tement. Pus coutinuez les Corez ED, BA,

vers Fo Celapold:

Pu x‘mc, par fa funpoﬁuon, I’Angle DEC eft
chl a | Anele ACB, les deux Ax'svksB&E {opt
éganx aux éf 21X An"-cs B& ATB. O; ceux-ci €n-
fcm.)lc valent moins que deux droits , parla17.du

Donc les deux Angles B&E enfemble valent
aulﬁ moins que deux drous Et partamles deux
Ligaes ED, B X » etant prolonruns versF, feren-
contreronr,  D'ailleurs puitque la Ligne droite
BCE tombe fur les deux Lignes dxoues EF,CA,

N 4 &
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& que I'Angle exrerieur ACB eft éga.l i fon oppof@ -

interieur E, par fuppofition : cesdeax Lignes EF,
CA, font paralleles, par la28.du 1. Deméme,
puifquela Ligne droire BCE tombe fur les deux Li-
gnes droites CD, BF , & que I'Angle exterieur
DCE cft égal i fon oppofé interieur B, par fuppo-
fition : cesdeu?Lignes CD, BF, fontaufl paral-
leles. Er par con?cquent la
Figure ACDF cft un Paralle- F
logramme. D’ou il {uit que
DF eft égaled CA, & CD
égale 4 AF, par lajq.dur.
Maintenant, puifque CDeft ———
aralleled BF , ils’enfuit ( par B c R
a 2. Prop. } que comme ED eftda DF, ouiCA
fon dgale, ainfi ECeft 4 CB. Eten Raifon akerne,
comme ED eft 1 EC, ainfi CA efta CB. De méme,
puifque CAcft parallele a EF , il s’enfuit { parla 2.

Prop.) que comme EC eft 4 CB, ainfiFA, ou’

CD fon cgale, eft d BA. Eren Raifon alterne , com-
meECeft aCD, ainfi CB eft i BA. Nous avons
donc d'une part trois Grandeurs DE, EC, CD,
& d'autre part trois autres Grandeurs AC, CB, BA,
lefquelles prifes deux d deux font proportionuelles.
Partant en Raifon ¢gale, comme la premicre DE
eftaladerniere DC, ainfi la premicre ACeftzla
derniere AB. Et ainfi dans les Triangles ¢quian-
%{cs » les Cotez qui fontalentour des Angles dgaux
ont proportionnaux ; Ce qu’il falloit démontrer.

I. CoRoOLL ALIRE.

- 11 fuit de la, que les Triangles équiangles font
femblables, ° 5

Il. CoROLLAIRE.

H {uit encorede 13,que f on méne dans un Triam-
gle

e L e R L pe PRt g g e - e s B -3 en o . &
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.gleune Ligne droite parallele 3 'un des Cotez,, clle

retranchera un Triangle femblable au total.
Ainfi, fi dans le Triangle ABC,
onméne la Ligne DE parallele d 20

BC, le Triangle ADE ferafem- . )
blable autotal ABC. Car (parla )
29.du1.) I'Angle ADE eftégal D £
al'AngleB; & I'Angle AEDeft .

égal a I'Angle C; & I'Angle A B C
eff commun a ces deux Triangles : doncils font

dquiangles, & par coufequent {emblables.

PROPOSITION V.
THEOREME V.

Les Triangles qui ont leurs Cotez propere
tionnaux , [ont équiangles.

J’E fuppofe que dans

les Triangles ABC,

DEF, AB foitaBC, ]

comme DE efti EF;

que BC foit 4 CA, : E o
B C \/

comme EF et aFD;
& enfin que AB foit &
AC, commeDEeftx G
DF. Cela érant, je dis que ces deux Triangles ABC,,
DEF, ‘fontéquiangles. Pourle prouver,

Faites au Point E 'Angle FEG égal a’Angle B,
& au Point F I'Angle EFG dgalal'Angle C. Cela
érant 5 I'Angle G fera égal 4 lgAnglc A, parlasa..
du 1. & les dcux Triaggles ABC, & EFG, ferone
équiangles, Cela pofé?

Puifque ces deux Triangles font équiangles: par
Iz Propofition précedente, EF eft & EG, comme:

N ¢ BC.
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BCefta BA. Mais BC eftaBA, comme EF eft 2
ED, par fuRwlition. Partant (par la 11. Prop.

dug.) EF eft 2 EG, comme EF eft 4ED. Etpar
confequent les Lignes EG, ED, foqt égales, par
lag.Prop.du§. Deméme, EFeft aFG »comme
BCefta CA. Mais BCeftd CA, comme EFeftd
FD. Partant EF eftd A

FG, comme EFcft d

FD. Et par confequent D

les Lignes FG, FD, - /\
{ont dgales, parlag. E F
Prop. du §. Mainte- B C

nant , puis quaux

Triangles EFD, EFG, G

les deux Cotez EF, ED, font dgaur aux deux C3-
tezEF,EG, chacunanfien, & laBaze FDégale
la Baze FG: le Triangle EFD eft en tout égal au
Triangle EFG, parla 8.Prop.du 1. Maisle Trian-
gle E¥G eft équiangle au Triangle ABC, par Ia
Conftruction. Donc le Triangle EFD eft auffi équi-
angle au Triangle ABC ; Ce qu'il falloit d¢mon-
trer, -

AT
Zgr) o -
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PROPOSITION VI
THEOREME VL

” .

Si deux Triangles ont un Angle égal aun
Angle, O les Corez. dalenionr pro-
portionnanx 5 ils feront équiangles.

]E fuppofe que dans

meBCeftdBA, ainfi

EF foit a ED. Cela

drant, je dis que le G
Triangle ABC eft dquiangle au Triavgle DEF.
Pour le prouver,

Faites!’Angle FEG égali I'Angle B, & I’Angle
EFGégaldl AngleC. %clac'tant, I'Angle G (%m
égalal'Angle A, parda 32. Prop. du 1. & les deux
’Ir{i_gnglcs ABC, EFG, feront ¢quiangles. Cela

ofé:

Puifque ces deux Triangles font dquiangles: EF
eft iEG, commeBCelt a BA, parla 4. Prop. Ot
BCeltaBA, comme EF eft 4 ED, par fuppofi-
tion. DoncEFeft 3 EG, commeEFefta ED. Et
paruant (parlag. Prop. du §.) les Cotez ED &
EG {ont é¢gaux. Maintenant , aux Triangles EFD,
EFG, les deux Co:ez EF, ED, font cgaux aux
deux Cétez EF,EG, chacun au fien; & I'Angle FED
dealtd I'Angle FEG, puifqu'ils font tous-deux
éraux 4 I'Argle B. Partant (par la 4. durt.) le
T:ianyle EFD eft égal en tour au Triangle EFG.
Mais le Tiimgle EFG cft équiangle au Triangle

N N 6 ‘ ABC,

A
. les deux Triangles
ABC, DEF,"An- D
gle B foit égal 4 I'An- / \
gle DEF, & quecom- B o E\\/F
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ABC, par la conftruction. Donc le Triangle
EFD eft aufh équiangle au Triangle ABC; Ce
qu il falloit démontrer.

PROPOSITION VIL
. THEOREME Vil

Si deux Triangles ont un Angle égal 4 '

un Angle, ¢ les Cotez qui font alen~

tour dun autre Angle , proportionnanx,,
le treifiéme Angle de Pun éant de mé~
me efpece gque celus de Lautre: cesdenx
Triangles feront équiangles.

/
E fuppofe que dans
J les deux %ﬁanglcs 4 D

ABC, DEF ,ll'An-
le A foit égal 4 I'An-
glc D; quele Coté AB G
oitay Coté BC , com-
me le Coté DE ‘etag B CE Iy
Coté EF ; & deplus, quel'Angle C foitde méme
efpece quel’Angle F, c’eftddire, quefil’Angle F

eftdroit, obtus, ou aigu, comme 1d , I'AncleC.

Ie foitaufli. Celaétant, je dis que le Triangle ABC
eft équiangle au Triangle DEF. Et premicre-
ment, jedis quel’Angle ABC eft égald I'Angle E.
Pour le prouver,

Si I'Angle ABC n'¢toit pas égal iI'Angle E, il
s'enfuivroit que I'un feroit plus grand quelautre 5
fuppofons que ce foit ABC. Cela pofé:

Retranchez de cét Angle, I'Angle ABG égald .

FAngle E, parlazj. du't. Et puilque l'Anch'c.}Xt

R

R g TN

B IS
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eftéoal il'Angle D, par fuppofition : letroifime
BGA fera égal au troifiéme F, & ainfi les deux
Triangles ABG & DEF feront équiangles. Deforte

.

?uc fil'Angle Feftaigu, commeici, ’Angle BGA
era aufli aign, & par confequent fon Comple-
ment 4 deux droits BGC fera obtus. Railleurs,
puifque les deux Triangles ABG-& DEF font
€quiangles: le Coté ABferad BG, comme DE eft
2 EF, parla 4. Prop. MaisDE et 4 EF, comme
ABefta BC, parfuppofition. Donc AB.eftd BG,
comme ABefta BC. D'ouiil fuit { parla 9. Prop.

dus.) quelesdeux CotezBG, BC, font égaux; _

& (par la 5. Prop. du 1.) que I'Angle BGCeft -
galaI’Angle C. Mais!'Angle C a éié fuppol¥ ai-
gu: donc I'Angle BGC fera auffi aigu. Mais cét
Angle BGE€a déja été prouve obtus : & ainfil’An-
le BGC {eroit enfemble obtus & aigu ; ce qui et
impoflible. 1l eftdoncimpoflible queies Angles C
& F ¢rantaigus, I’Angle ABC foitplus grand que
I’AngleE.
- Que fi I on efit fuppofé au commencement , que
les Angles C& F cugénr été obtus : onauroit prou-
vé de méme , que I’ Angle BGA auroit éré obrus 5 &

’ %ar confequent que fon Complement & deux droits

GCauroit ¢t aign.  Puis montrant que cér An-
gle BGC feroit auffi ¢gald I’ Angle obtus C, il fe-
roitarrivé que I’ Angle: BGC auroitddi étre aign &

- obtus tout enfemble’; ce qut cft impoflible. Sibien

,?u’il eft abfolument impoffible que ’Angle ABC

* foit plus grand que I’Angle E. Etcommel'on peur -

prouver de méme , quel’Angle Ene fcauroir étre
slus grand cz_uc I'Angle ABC, il s’enfuit que ces

eux An%es ont égaux. Mais ' Angle A eft égal 3
I'Angle DD, par fuppofition. Par confequent les
deux Angles C & F {oncauffi égaux » parla 32. da
1. Cequ'il falloit démontrer.

~ . N 7 PRO-

e

e
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PROPOSITION VIIL

THEOREME VIIL

Si de l’:!ngle droit d'wn Triangle Rettan-
gle on abaiffe une Perpendiculaire fur la
Baze, elle le divifera en denx autres
Triangles, qui [eront [emblables en=
trleuxy € au total.

E fuppofe que le Triangle A
J ABC foit Retangle, &

que de I’ Angle droit BAC on

abaiffe la Ligue droite AD

perpendiculaire i la Baze BC. D C
Ccla dtant, je dis premiere-

ment que les deux Triangles ABD, ADC, dans
lefquels le Friangle ABC eft divifé, lui font fom-
blables. Pour le prouver,

AuTriangle ABD, 1'Angle BDA eft droit, &
dgal aI'Angle BAC. Deplus, I'Angle B eft com-
maun aux deux Triangles ABD & ABC. Par con-
fequent le troifiéme BAD <ft égal au troifiéme
BCA. Etainfi ces deux Triangles font ¢quiangles
& emblables, parla 4 Prop.& par la 1. Défini-
tion.

Dc méme, au Triangle ADC, I'Angle ADC
eft droir, & égal 4 I'Angle BAC. Deplus, I’ An-
gle C eft commun aux deux Triangles ADC &
ABC. Etpar confequent le troifiéme DAC eft égal
autroifiéme CBA. Etainfi cesdeux Triangles {ant
dquiangles & femblables ; Ce qu'il falloit démon-
trer, .

Je
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- Je dis'en fecond lieu, que les deux Triaxiglcs
ABD, & ADC, font femblables entr’eux. Pour
le prouver, . .
L'Angle ADB eft égal 4 I'Angle ADC, ¢tant
droits, parlaconflru¢tion. L’'Angle ABD a éié
rouvé cgal d I'Angle DAC, & ['Angle BAD i
f‘Anglc ACD. Etpartant, cesdeux Triangles font
. équiangles & femblables ; Cequ’il falloit démon-
trer. . :

COROLLAIRE.

11 fuit de cetre Propofition , que fi del'Angle
" droitd'un Triangle Rectangle on abaiffe une Per-
pendiculaire fur la Baze, elle fera moyenne pro-
portionnelle enrre les deux parties de la Baze;
c'eft i dircque comme une des parties de la Baze fe-
ra 4 cette Perpendiculaire , ainfi cette Perpendicu-
laire fera d ['autre partie. Car puifque les deux
Triangles ADB, ADC, fontfemblables: les C6-
tez alentour de leurs Angles droits doivent étre
proportionnaux, par la 4.Prop. Etpartant,com-
meBDeft aDA, ainfi DAefta DC.

PROPOSITION IX,
PROBLEME L

Une Ligne droite érant donnce, en re
trancher une pAartie demandee,

E fuppofe que la Ligne droite AB foit donnée,
] & je propofe d'en retrancher une partie deman-
dée, comme par exemplela cinquiéme partie.
Pour le faire,
Tirez du Point Ala Ligne droite indeterminée
AC,qui fafle avec AB tel Angle qu'il vous plaira. Puis.
ayant
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ayant prisla partic AD, & difcretion, prenez de
fuire quatre autres parties, fgavoir, DE » EF, FG,
GH, dgalesa AD, enlorteque laLigne AD foit
la cinquiéme partie de AH. Menez aprés cela du
Point H au Point B la Ligne droite HB ; & par le
Point D menez la Ligne droite DI, parallele a HB.
Ceclaérant, je dis(?uc la Ligne Al eftla partie de-
mandde; celt a

tie de AB. Pour le prou- 9

Puifque DIeft parallele
3 HB, il s'enfuit (par la
2. Prop.) que AleftilB,
comme AfD eft 3 DH{;t &
en compofant, AB eft d
Al, cogmc AHcftaaD., Al B
Eten Raifoninverfe, Alelta AB,comme ADeft
aAH. Or ADeft la cinquiéme partie de AH, par

la conftru&tion. Donc Al fera aufli la cinquiéme

partiede AB ; Ce qu'il falloit faire , & démontrer.

" PROPOSITION X,
PROBLEME IL

Une Ligne droite étant donnée, la cou-
per [emblablement & une awtre Ligne
droite donnée < coupé.

E fuppofe quelesdeux Lignesdroites AB, AC,
J foient donndes , & que AC foitcoupde en trois
parties, [gavoir , AD, DE, EC. Etje propofe de
couper la Ligne AR femblablement d fa Ligne"AC 5
c'eftadire, enforte que fes parties foient entr’elles.
en méme Raifon que les parties AD, DE, EC.
Pout e faire,

'Difpo-_

ire qu’clle eft Ia cinquiéme par-
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Difpofez ces deux Lignes enforte qu'elles (e ren-
contrentau Point A, & faflentun Angle el qu'il
vous plaita, comme BAC. Et a rés avoir mené
du Point C au Point Bla Lignedroite CB, tirez
parles Points D & E les Lignes droites DF , EG,
aralleles 3 CB & entr’elles ; & par le méme Point
% menez aufli la Ligne Cc -
droite DH parallele 4 AB.
Cela drant, je dis que la

Ligne droite AB eft coupée D H -

femblablement 4 la Ligne
AC, auxPoints F & G ;
Pout le prouver, A FGB
Puifque dans le Triangle AEG la Ligne dreite
DF eft menée parallele 2 EG : il s'enfuit | parla 2.
ProF.) que$ AF et a FG, comme AD eft A DE. Et
pui ?uc laLigne DH eft parallcle 3 FB, il s'enfuit
que les Figures F1,GH, fonr des Parallelogrammes;
& qu'ainhi les Cotez FG, GB , font égaux aux
Cbrez oppofcz DI, 1H; & partant que FG eft 3
GB, comme DI eft 4 IH. Or ui?quc dans le
Triaugle DCH , la Ligne Eleft menée parallele 4
CH: DIcftilH, comme DEcft 4 EC, parlaz.
Prop. Er partant FG eft 4 GB, comme DEeftd
EC; Cequiil falloit faire, & démontrer.

S

¢
&5
G.
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PROPOSITION X1
PROBLEME IITL

Deux Lignes droites étant donnies.y en

trouver une troificme qui leur foit pro-

portionnelle.
E fuppofe quelesdeux - , |
J Lignes. droites AB , C B~
AC, foient données, '
& je pro(?ofc de trouver \
une troifieme Ligne qui D
leur foit proportionneﬂc. A B

Pour le faire, :
Difpofez les deux Lignes droites AB, AC, en

forte qu'clles fe rencontrent an Point A , & fallent

un Angle tel qu'il vous plaira , comme BAC. Pro-

longez ces memes Lignes indefiniment vers D& -

vers E; & apréds avoirpris BD dgaled AC, & uré
duPoine B au Poine C fa Ligne dreite BC , mcucz
par le Point D la Ligne droite DE paralicle 3 BC,
(]r_.xi coupe la Ligne AE au Point E. Celadtane, jc
dis quela Ligne CE eft Ja troifiéme propurtioniseile
qu'il s’agitde trouver, Pour le prouver, -

Puifgue dans le Triangle DAE, laLigue droite
BCeft menée parallele a DE, ilsenfuir i parlaz,
Prop.) que ABeta BD, oud fon égale AC, com-
me AC ¢!t CE, Etpartant CE eft rroilidme pro-
portonnelle aux dvux Lignes droites doundes AB,
AC; Cequ'i! fallo faire , & démontrer.

P R O-
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FROPOSITION XII
. PROBLEME IV

Trois Lignes droites étant donnces o en
trowver wne quasricme qui lewr [oit pro=
pom’omtelle.

JE fuppofe que les trois
) Ligues droites AB, BC,
& D, foient données; &
je propofe de trouver une
?uatric’me Ligne qui leur
0t propoxtionnclle. Pour

le fatre,

Difpofez la premiere Li- A B C
gnc AB, & lafeconde BC, enforte qu'elles fe ren-
contrent dire¢tement au Loint B. Tirez duPoint

"AlaLigneindefinie AE, qui faffe avec ACun An-
gle tel quil vous plaira, comme CAE. Puis ayant
" pris AF {gale 4 IaLignedroite donnde D, & me-
n¢ la Ligne droite FB : tirez par le Point C laLigne
CE parallelea FB, quicoupclaligne AEauPoint
E. Celadrant, je dis que la Ligne }E eft laquarrié-
me proportionnelle qu'il s’agit de tronver. Pour le
prouver,

Puifque dans le Triangle CAE , la Ligne FB eft
mence paralleled EC, il s’enfluir { parlaz.Prop.)
que AB eft aBC, comme AF,ouDfon dgale, eft
a FE. Etpartant FE cft cette quarriéme Ligne qu'il
falloit trouver, proportionnelle aux trois Lignes
droites donndes ; Ce qu'il falloit faire, & démon-
ter, )

P RO

I T S Y .
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PROP‘OSITIONXII‘I.
~ PROBLEME V.

Deux Lignes droites étant données , troue
ver une moyenne proportionmllc entre
ces deux Lignes.

E fuppofe ‘que les deux Li- - D
“gnesdroites AC, CB, foient N
données, & je propofe de leur / \
trouver une moyenne propor-
tionnelle; c'eft 3 dire,jepro- A C B
pofe de trouver une Li%nc qui
ait cetre proportion avec les deux autres , que com-

_ me AC fera i cette Ligne, ainfi cetee Ligne foitd

CB. Pour le faire ,

Difpofez les deux Lignes droites AC, CB, en
telle forte, qu’elles fe rencontrent directement. Puis
décrivez fur ABle demi-Cercle ADB; & dlevezdu
Point C la Ligne CD perpendiculaire fur AB, &

ni rencontre la Circonference au Point D. Cela
tant, jedis que Ja Ligne CD eft moyenne propor-
tionnelle entre AC & CB. Pour le prouver,

Menez les Lignes droites AD , DB. Cela pof¢:

Puifque I'Angle ADB cft au demi - Cercle , il
eft droit , par la 31. Prop. du 3. Et partant
{ pas le Corollaire de la 8. Prop. ) CD eft moyenne
proportiomnelle entre AC& CB. C'eft 4 dire que
comme ACefta CD, ainiCDefltaCB; Cequ’il
fallott faire , & démontrer.

P R O-

-
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PROPOSITION X1/,
' THEOREME IX

Si deux Parallelogrammes éganx ont un
Angle égal sun Angle, les Cotez alen-
tour des Angles égaux [eront recipre-
quement proportionnaux : Et fi deux
Parallelogrammes.ont un Angle égal 4
un Angle , ¢~ les Cotez alentour des
Angles e:gi.ux reciproquement propor=
tionnaux . sls feront égaux.

JE fuppofe premicrement que T) C_H

les deux Parallelogrammes
ABCD, BEFG, foient ¢gaux,,
& que les Angles ABC, EBG,

A B @
je dis que les Cotez alentour
de cescll\nglcs font reciproque- E 'F
ment propertionnaux ; c’eft 4 dire, que comme
ABeft i BG, ainfi EBeftd BC. Pourle prouver,

Difpofez les deux Parallelogrammes ABCD,
BEFG, en forte, que leurs Cotez AB, BG, feren-
contrent dire€tement au Point B ; & prolongez les
Carez DC, FG, julqu’a ce qu'ils {e rencontrent
au Point H. Cela pof¢:

Puifque les Angles ABC & EBG font égaux, par
fuppofition 3 les Lignes CB , & EB , ie rencon-
trent direGement , pac la Remarque delaxs. du 1.
Drailleurs , puifque les Lignes DH, AG, {ontpa-
ralleles, & que CE, HY, font aufh parallclés é
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CG c't un Parallclogramme. M.inxnant, pui(quc
les Rarallelogrammes DB, (G , font de méme
hauteur , ils {ont entr’eux comine leurs Bazes , par
la1.Prop. CeftadirequeAB p cC H
clta BG, comme le Paraliclo-
gramme DB eft au Parallelo-
ramme CG. Sidonc au lieu g
§u Parallelogramme DB on A
prend le Paratlclogramme BF ,
qui lui eft égil, . par fupyofi- E
tion : il s'enfivra que AB fera 3 BG, comme le
Parallclegramme BF eft au Paraliclogramme CG.
Or «ces 3cux Parallelograinmes étant de méme
hauteur, BFeta CG, comme EBeftd BC. Par-
tant {parla 11. Prop.dus.) ABet i BG, comme
EBeita BC; Cequ'il falloir démontrer.

Je {uppole en fecond lieu , que bes Parallelogram-
mes ABCD , & BEFG , ayent I' Angle ABC (gald
I'Angle EBG, & quele Co:¢ ABloirau Coté BG,
comme le COté EB eft au Coré BC. Cela éant, jé -
dis que ces deux Paralielogrammes font ¢gaux en-
tr'cux. Pourleprouver,

La méme préparation que deflus érant fuprofée:
puifgue l=s Darallelcgrammes DB, CG, font de
mémc hautcur; le Parallelogramme DB eft au Pa-
rallelogramime CG, comme AB eftd BG, parla
1. Prop. Or AB cft 4 BG, commeEBeft a BC,
pat fuppofition. Partant DBeftd CG, comme EB
¢fta BC. Diailleurs, puifque les Parallclogram-
mes BF, CG, font aufli de méme hauteur: com-
ne EB eftd BC, ainfi BF ¢t 3 CG. Partant com-
meDBeft 3 CG, ainfi BFeftencorea CG. D'od
il fuic (paria 9. Prop.dus. ) que ccs deux Paral-
lelogrammes DB, DF, font égaux entr'eux; Ce
: qu‘ffialloit démonticr, ‘

T Q

P R O-
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PROPOSITION XV,
THEOREME X

Si deux Triangles égaux ont un Angle
égal 4 un Angle, les Cotez alentonr
des Angles éganx [eront reciproquement
f}‘opartiannaux: Et fi deux Triangles
ont un Angle égal a un Angle, ¢ les
Citez, alentour des Angles éganx reci-
proquement proportionnaux y is feront
egaux .

E fuppofe 1° que les
J deux Triangles ABC , B
DBE, foient €gaux, &
que les Avgles ABC, DBE,
foient aufli égaux. Cela /.
¢une, jedis queles Cozez E
alentour deces Angles font
reciproquement proportionnaunx ; ¢'eft 4 dire que
comme AB et 4 BE, ainfi DB e a BC. Pourle
prouver o
. Difjoiez les deux Triangles ABC, DBE, en-
foree, que leurs Cbrez AB & BE [ rencontrent di~
rcétement au Point By & dy Toint CauPoint E
nrenczla Ligne droite CE. Cela pofd: .
Puifque Tes Angles ABC & DBE font égaux,
far {uppofition ; les Cotez CB & DB corcourent
dire@ement, par la Remarquedcla 1§ du 1. Dail-
leurs, puifque les Trlangles ABC & BCE font de
mémchautcur, ils fententr’eux comme leurs Ba-

¢85, -
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%cs, parla 1. Prop. Erpartant ABeftd BE, com-
mele Triangle ABC «ft au Triangle BCE. Mais
k Triangle ABC cft au Triangle BCE , comme fon
¢égal DBE eft au méme Triangle BCE. Partant AB
ci% i BE, comme le Triangle DBE eftau Triangle
BCE. Mais cesdeux Triangles font de méme hau-
teur; & par confequent le Triangle DBE eft au
Triangle BCE , comme la\Baze DB efta la Baze
BC, parla 1.Prop. D’oullfuitque ABeft i BE,
comme DB eft 4 BC, par la 11. du 5. Cequ'il
falloi‘t_ dc’m{gntri_r. ]

e fuppofeenfecond lieu, .
qu{ lesPErrianglcs ABC& D
DBE ayent I'Angle ABC B
égalAT'Angle DBE, & que
ABfoita BE, comme DB
eft 3 BC. Cela éeant, je .
dis que ces deux Triangles Cc E
fout égaux entr'eax. Pourle prouver,

La méme préparation que deffus €rant fuppofde:
Euis que les Triangles ABC & BCE font de méme

auteur, le Trianglc ABCeft au Trianglc BCE,
comme ABeft A BE, par lar.Prop. Or ABeft 2
BE, comme DBefta BC. par fuppofition. Donc

Ie Triangle ABC eft au Triangle BCE, comme DB
et aBC, Far la 1. du 5. Dailleurs, parce que
les Triangles DBE & BCE {ont de méme hauteur :
comme DBeft 2 BC, ainfi le Triangle DBE eft au
Triangle BCE. Parrant, le Triar.g%c ABC eft au
Triangle BCE, comme le Triangle DBE eft au
méme Triangle BCE. D'ouiil fuit [ parlag. Prop.
du 5.) que ces deux Ttiangles ABC, & DBE,
font égaux entr’eux ; Cequ’il falloit démoutrer,

P R O-
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PROPOSITION XVI,
THEOREME XL

Si quatre Lignes droites [ont proportions
nelles o le Rettangle des extremes [era
égal au Reflangle des moyénnes: Et fi
le Retangle des exirémes eft "égal an
Reangle des moyennesy les quatre
Lignes droites [eront proportiennelles.

E fu;;pofqﬁ 1°. A A D

uc les quatre T.

* ?.ignes qdroi- E F E H

tes AB, EF, FG, B

BC; foient pro- ’ |

portionnelles , en- . |

forte que AB & BFGCB C R G

" BC foient les ex- . ]
trémes, & que EF & FG foient les moyennes.
Drailleurs, jefuppofeque le Rectangle ABCD foit
fait des extrémes AB, BC; & que le Rectangle
EFGH foit faitdes moyennes EF , FG. Cela érant,
je dis que ces deux Rectangles font €gaux entr’eux.

Pour leprouver,

Puifque tous les Angles de ces Rectangles font
droits, ils ont un Angle dgald un Angle. Er de--
plus, il eft fuppofé que AB, Cowé du premier
Relangle, eft a EF, Coté du fecond, comme *
FG Coié dufecond, eftd BC, CoOté du premicr.
Et partant ces deux Reftangles font dgaux , par
Ia 14. Prop. Ce qu'il falloit démontrer. .
. Jefuppole cnfecond lieu les quatre Lignes droi-

* Tome I, O tes
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tes AB, EF, FG, BC; & que le Redtangle
ABCD, comprisdesextrémes AB, BC, foirégal
au Rectangl: EFGH, compris des moyennes EF,
FG. Celadraat, jedisqueces quatre Lignes font
proportionuelles.  C'eft & dire que ABcftiEF,
comme FGeft 4 BC. Pour le prouver,

Puiicue les deux Reétangles ABCD, EFGH,
font ¢gaux, & que leurs Angles fone droits, ils
ontun Angle égald un Angle.” Drou il fut (par
la-14.Prop.) que les Coiez alentour des Angles
‘oaux font reciproquement proportionnaux ; c'eft
a dire que AB, Coté du premier Redtangle, eft
i EF, Coté du fecond, comme FG, Coté du
méme (econd, cit 4 BC, Cowé du premier; &
quiainfi ces quatre Lignes font proportionnelles 3
Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XVIL

THEOREME XIL

Si trois Lignes dyoites font proportionnel-
lesy le Rectangle des deux extrémes [e-

~ ra égal au Quareé de la moyenne: Et
Ji le Rettangle des extrémes eft égal an
Quarré de la moyenne , les trois Li-
gnes droites [eront proportionnelles.

E fuppofe 1°. que les trois Lignes droites AB,

*§} EF, BC, foient proportionnelles; que le
Redtangle ABCD foit compris des deux extré-
mes AB, BC 5 & quele Quarré EFGH foit cclui de
la moyenne EF. Celadsant, ‘jedis que le Rectan-

gle ABCD eft ‘gal au Quarré EFGH. Pour le prou-

Yer, Fai-

.
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Faites la Ligne FG ¢galed EF. Celapofé:
Puifque la Ligne FGeft dgale 4 EF, les quatre
Lignes droites AB, EF, FG, BC, font propor-
tionnelles , par fuppofition. Et partant (par la
Prop. précedente ) FeRc&angIc ARBCD, quicft faic
desdeux extrémes, feraégalauRectangle EFGH ,
qui eft fait des deux moyennes. Mais puifque les
moyennes EF , FG, font égales, leur Rectangle eft
le méme que le Quarré dcfa moyenne EF , {gavoir
EFGH. Etpartantle Re&angle des extrémes eft
égal au Quarré de la moyenne ; Cequ'il falloit dé-
montrer.
e fuppolt en A A_D
econd lieu,que le’
Rectangle }?BCD, EF E H
comprisdesdeux 1 B '
extrémes AB , I

BC, foitégalaun »
Quarr¢ EFGH BFGC'B C F G
de la moyenne

EF. Cela étant, je dis que les trois Lignes'AB,
EF, BC, font proportionnelles. Pour le prou-

. Yer,

Puifque les deux Rectangles ABCD & EFGH
font égaux, & que leurs Angles font droits, ils
ont un Angle ¢gal 4 un Angle. D'ouil fuit (parla
14.Prop.} que leurs Corez font reciproquement
proportionnaux; c'eft 4 dire que AB, Coté du
premier Reangle, eft 3 EF, Coté du fecond,
comme FG, Cotédufecond, ou fon égal EF, eft
BC, Coté du premier, Et ainfi ces trois Lignes
font proportionnelles ; Ce qu'il talloit démontrer.

01 PR O
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PROPOSITION XPIII
PROBLEME VI

Sur une Ligne droite donnée , décrire une
Fignre reitiligne femblable ¢ fembla-
blement- pofee a une Figure refiiligne
donnee. '

JE fuppofe que la

| H G
| Ligne AD, &la D_E
Figare rectidizne
CDEF, foientdon-
nées; & je propofe
A BC F

de décrire fur lalLi-
gne AB une Figure
femblable d CDEF, & femblablement pofee ; c'eft
a dire qui foit relle, que dansla Figure quicﬂ:i
décrire, laLigne AB foir un Coté homologue aun
Coté de la Figure donnde, comme par exempled
CF. Dourlc faire,

Prenez un des Angles de la Figure donnde tel
quil vous plaira, comme par exempie C; & du
Point C menez aux autres Auglcs autant de Lignes
droites que vous pourrez, telle queft CE., pour
refoudre route la Figure en Triangles. Celafair,
inenez des Points A & Bles Lignes droites AG, BG,
qui faffent avec AB les Angles GAB, & GBA,
€gaux aux Angles ECF, & EFC, chacunau fien.

- Puis menez des Points A & G les Lignesdroites

AH, GH, qui faflent avec AGles Angles HAG,
& HGA, égaux aux Angles DCE, & DEC, &
ainfide (uite, s'ilyavoit encore d’autres Triangles
dans la Fioure CDEF. Cela éiant, jedis que laFi-

gure
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" gure ABGH, décrite fur laLigne donnée AB, cft

ﬁ‘mb!.\blc & f{emblablement pofée 4 la Figure
‘CDEF. Pour le prouver,

Premicrement , de ce que par la conftruction
chaque Triangle de I'une des Figuresa deux Angles
égaux a deux Anulesd'un Triaugle de L'autre Figu-
1e, le troifime Angle de chaque Triangle d'une
Figure s'enfuit ¢gal au troifiéme Angle de chaque
Trangle del’autre Figure ; & parrant tous les An-
gles desdeux Figures crant égaux, chacun au fien ,
Ies deux Figures {ont équiangles.

Deplus , puifque les Triangles ABG & CFE font
douiangles, il senfuit { par la 4.Prop. ) que GB
eft a BA, comme EFetdFC; & deméme, que
ABcfti AG, comme CFeftd CE. Mais puifque
Ies Triangles AGH & CED fonraatliéquiangles:
AGeftd AH, comme CEcfta CD. Etpartantcn
R:ifon dgale, ABeftd AH, commeCFeflta (D,
Deméme, AH ¢t 3 HG, comme CD efta DE.
Dounc enfin énRaifon égale, GBeftd GH, com-
meEFcta ED. Erainfilesdeux Figures ABGH &
CDEF, quifont équiangles, & quiont leurs Co-
tez autour des Ang’es ¢gaux proportionnaux , font
femblibles , & femblablement pofEes ; Cequ'il fal-
loit faire, & démoutrer. :

G)‘\T‘)SI\?’; o 3®
60U
CAD D,

3G
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PROPOSITION XIX
THEOREME XIIL

Les Triangles femblables {ent entr'eux en
Raifon doublée dé leurs Cotez, de mgme
Rasfon.

E fuppofle que les Trian- A

J gles ABC & DEF, foient

femblables 5 que ['Angle D

BAC foitégal aI'Angle D ;

I'Angle B aI'AngleE; &

I'Augle Cal'Angle F. Cela

dant, je disquelesTrion- B GCE - F
les ABC & DEF font ['una 'avrre en Raifondou-

ﬁlc’c de keurs Corez de méme Railon; ¢'eft 4 dire,

qu'ayant rrouvd une troifiéme proportionnelle anx

deux Catez BC, EF ¢ le Triaugle ABC f{era au

Triavle DEY, comme BC fera acerte tioifiéme

propociionnelle, par exemyle a EG. Pour le prou-

YEr, °

Menez du Point A au Pcint G la Ligne droite
AG. Celapofé:

Puifque les Triangles ABC & DEF font fembla-
bles, AB eft @ BC, comme DE eft A EF. Ecpar-
tanten Raifon alternc, ABeft a DE, comme BC
el A FF. Mais BCeftaEF, comme EF ¢taBG,
par la conftruction. Donc AB cft iDE, comme
E¥etd BG. Et ainfi les deux Triangles ABG &
DEFontun Angle égal 2 un Angle, {cavoir B égal
aE, & les Coiez alentour de ces Angles recipro-
quement proportionnaux : d’ou il fuit qu'ils fone
cgaux, par la 15, Prop. Et partant le Triangle
. ABC
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ABCferaau Triangle DEF, comme le méme Tri-
anglc ABCeftau Triangle ABG. Or ces deux der~

nicrs Triangies deane de méme hautcur, le Trian-
gle ABC eit au Triangle ABG, comme BCeftd
BG, par la 1. Prop. l’ar.confcqucx.t le Triangle
ABCeft auffiau Triangle DEF, comme BC eft 4
BG, c'eltadireen Raifon doubléede BCAEF;Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XX
THEOREME XIV.

Les Polygones femblables pesvent étre di-
vifez dans un nombre égal de Triangles
feblables entr’enx , €& propartiommux
& lewrs Teurs 1 Er ces Polygones [ont
Pun a Pantre en Raifon doublée de leurs
Catez de mime Raifon.

]I{ fuppnfe que A
X le
C

foit éaal 4 1 Angle D H I
F; l'AngleBai'AngleG; I'Angle C al'Angle H;
I'Angle Dal'Angle [; & I'Angle E 4 I'Angle K. Ec

s Polygones '
ABCDE & B Ng r
FGHIK folent ’ '
femblables ; enfor- \ GWK
te que I'Angle A
&

deplus, que AB{oita BC, comme FG A GH ; que
BC feitaCD, comme GH i HI; que CD{oit &

DE, comme HI4 1K ; &enfin que DE foita EA,
comme IK ef't aKF. Ou bicn en Raifon alterne .
que AB {oitaFG, comme BCeft a GH ; que BC

O 4 foir -
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foita GH, comme CD cft 3 Hl; que CD foitd
HI, comme DEcft 11K ; & enfin que DE foita
1K, comme EA eft a KF. Cela ctant, je dis pre-
micrement qu'on peur divifer Ig Polyzone ABCDE,
en autant de Triangles que le Polyzoue FGHIK.
Pcur le prouver, .

Prenez dans les A
deux Polygones
deux Anglcsaégaux, B 3 R
comme l’Angle A, G K

&I'Angle F; &tu-
rez des Points A &
Fauxautres Angles, C D H I
auzan: de Lignes droites que Yous pourrez , comme
AC,AD,FH, 1. Celapofé:

Puitque le nombre des Angles du Polycone

ABCDE cft égal aunombre des Angles du Polygo-

ne FGHIK: ilcft évidentqu'il n’yaura i plus ni
moinsde Triangles dans I'un que dansTautre.

Je dis en fecond licu , que chaque Triangle du
Polygone ABCDE eft fcm(Llablc a un Trianglk du
Polygone FGHIK ; par exemple, quele Trangle
ABC eft femblable au Triangle FGH; le Triangle
ACD au Trianygle FHI; & le Triangle ADE au
Triangle FIK. Pour le prouver,

Puifque 'Angle Beltdgald I'Angle G, & quele
Coté AB eftauCoré BC, commc FGAGH, par
fuppofition : il s’enfuit (par la 6.Prop.) que les
deux Triangles ABC & FGH fontfemblables, &
équiangles. On prouvera de méme , que les deux
Triangles ADE & FIK font aufli femblables, &
équiangles. Et quantaux Triangles ACD & FHI:
puifque les Angles BCD & GHI font égaux, par
fuppofition ; fi on en retranche les Angles BCA &
GHF, qui ont ¢ré prouvez €gaux , les Angles
reftans ACD & FHI feront aufli égaux entr’cux.
De méme, fi des Angles CDE & HIK, qui font
égaux par {uppolition , on retranche les Angles

- ADE

s
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ADE & FIK, quicnrtété prouvez égaux , les An-
gles reftans ADC & FIH feront aufli ‘éuaux en-
tr'eux; & ainfi les deux Triangles ACD & FHI
font équiangles , par Ja 32.du 1. & par confequent
femblables. Et partant chaque Triangle d'undes
Polyrones, eft femblable a un Triangle del'autre
Poiyone; Cequ'il falloitdémontrer.

Je dis en troifidme lieu, que les Triangles des
deux Polygones font proportionnaux a leurs Touts;
celta dire, que comme un Triangleeft 4 fon fem-
blable, ainfi un des Polysones eft a Pautre. Pour
le prouver, ‘

Pui{que les Triangles ABC & FGH font fembla-
bles, le premier eft du fecond , en Raifon doublée
du Coté BC au Coté GH , par la Propofition pré-
cedente. Or puifque BCeft 3 GH, comme CDeft
aHI, parfuppofition: laRaifon doublée de BC 3
GH, eft laméme quela Raifon doublée deCD &
HI. Donc le Triangle ABC cftau Triangle FGH,
en Raifon doublée de CDa HI. Mais le Triangle
ACD ¢érant femblable au Triangle FHI, I'un eft
aufli 4 l'autre en Raifon doublédede CD 2 HI. Et
partdne le Triangle ABC eft au Triangle FGH,
comme le Triangle ACD eft au Triangle FHI. De
méme, le Triangle ADE étant femblable au Trian-
gle FIK , I'un elt 3 l'autre en Railon doublée de
DE&IK: oubien parceque DEeftd IK, comme
CD eft 4 HI: le Triaugle ADE eft au Triangle
FIK , en Raifon doubléede CD a HI, c’eftd dire,
comme le Trianole ACD cft au Triansle FHI, ou
comme le Triangle ABC au Triangle FGH., puil-
que ces Triangles font auli entr’eux ‘en Raifon
doubléede CD A HI, commeilaéié prouvé. Puis
"donc que nous avons d’une part plufieurs Triang
gles, & autantd'aurres d'uneautre pare, qulfon
entr'enx en méine Raifon il fuit ( parla 12, du ;.§
que comme chacue Triangle d’une parteft i fon
fumblakle de l'autre part, ainfi tous les Triangles
: O g d'une
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d'une part font i tous les Trianglesd: 'autre, c'eft
adirc, amfi I'un des Polygones eft 4 l"autre Poly-
gone; Ce qu'il falloit encore démontrer.

fedisen dernier licu, quele Polygone ABCDE
eft an Polygone FGHIK , en Raifon doublde de
leurs Cotez de méme Railon ; par exemple 5 en
Raifon doublée de CDa HI. Pour le prouver ,

Le Polygone ABCDE eft au.Polygone FGHIK ,
comme chaque Triangle eft 4 fon femblable , com-
me il vient d’étre prouvé. Or chaque Triangleeftd
fon femblable en Raifon doublée de CD 2 HI, com-
meil a auffi été prouvé. Donc le Polyzone ABCDE
eft au Polygene FGHIK , en Raifon doubléede CD
d HI; Cequ'il falloir démontrer.

PROPOSITION XX

THEOREME X V-

Les Figures rectilignes [emblables a4 ane
“méme, [ont [emblables entr’elles.

= fuppofe que laFi-

JEgurc re¢hligne A

{oit femblable 4 la
Figure retiligne B; & C
que la Figure rectili-

ne Cfoitauflifembla-

le 4 la Figure re@iligne B. Cela dtant, je dis que
Jes deux Figures A & C font femblables entr’elles,
Pour le prouver ,

Puifque les deux Figures A & Bfont femblables ,
les Angles dela Figure A font égaux aux Angles de
laFigure B, parla1. Definition. Et puifque la Fi-
gure Ceft fembl:bled la Figure B, les Angles dela
Figure C four aufli égaux aux Anglesdela méme

. ]:'xgu;c

P

S — =2
V o e aeam T oaae o L e




. A A -

LIVRE SIXIEME. 523

Figure B. Et partant les Anglesde la Figure A fone
€gaux aux Argles dela FigureC. Draillers, putl-

. que les Fi%nrcs A & B font femblables: les Cotez

qui font alenrour des },\\ngles delaFigure A, font
proportionnaux aox Cotez qui font alentour des

Angles qui leur font¢gaux dans la Figure B, parla’

1. Definition. Et de méme, puifque les Figures B
& C fontfemblables : les Cotez qui font aurour des
Angles de la méme Figure B, font auffi propor-
tionnaux aux Cotez qui font autour des Angles qui
leur font égaux dans la Figure C. D'odil fuit, que
les Cotez qui fone autour des Angles de la Figure A,
font proportionnaux aux Cotez qui font autour des
Angles qui leur font égaux dans la Figure C. Er

artant les Figures A & € font femblables ; Ce qu'id

oS TS
oit-démentrer,

7,

©, A d.'a/:\o.;(yé ;
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PROPOSITION XXII.
THEOREME X VI

Si quatre Lignes droites [ont propertion-
nelles, les Figures [embiables ¢ [em-
blablement pofees fur ces Lignes, fe-
ront auffi proportionnelles: Et fi qua-
tre Figures femblables ¢ f(emblable-

ment paje'er Jur quatre Lignes droitesy .

Jont proportionnelles, ces quatre Li-
gnes droites [eront auffi prapartionnel-
les.

AB, CD, EF, GH , foient proport: onml-
les ; & que les F.gures ABI, CDK, & les
qurts I ,
EM,GOy - ) 4
fom;t L ™M
fembla- -
bles & _ N_OoT Vv
fembla-
blement .
polics A B C DE JFG HR §
fur cesquatre Lignes. Cela drant, je dis que ces
quatre Figures font proportionnelles; c'eft 4 dire

JF fuppofe premierement quc les quatre Lignes

que ABI cﬁaCDK, commeEM et 4 GO. Pour

leprouver.
Puitque les Figures ABI & CDK font femblab}cs
ABx clcaCDK, » €h I‘\axfon‘doublcc de AB 4 CD,

Fal‘.‘

R
.~
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par la 20, Prop. Etpuifque ABe®k2CD, comme
EFefta GH, parfuppofition: la Raifen doublie
de ABA CDeftlameme que la Raifon doublde de
EFaGH: Deméme, puifqueles Figures EM &
GO font femblables: EM ¢ft 3 GO, en Raifon
doubléede EF 3 GH. Partant la Figure ABI eft 3
la Figure CDK, commelaFigurc EMeft 4 la Fi-
gure GO, parla11.dus. Cequ'il fulloit démon-
trer.

-~ Jeluppole en {econd liew , que les quatre Fignres

ABI, CDK, EM, GO, qui font femblables &

femblablement pofées fur lesquatre Lignes droites

AB, CD, EF, GH, foient proporrionnelles.
Cela dtant, je dis que ces quarre Lignes font aufli
proportionnelles. Pour le prouver,

Suppofons que RS {oit unc quatriéme propor-
tionnelle aux trois Lignes droites AB, CD, EF,
par la 12, Prop. & que la Figure RSV'T décrite fur
cette Ligne , {oit femblable & femblablement po-
fée 4 1a Figure EM, oud GO, par la 18. Prop.
Celapofé: ’

Par ce qui vient d'étte démontré , comme ABL .
Aferad CDK,, ainfiEM ferad RV. Mais ABI eft

auflia CDK, commeEMeftd GO, par fuppofi-
tion. DoncEMeft aRV, comme 4 GO. D'oii il
fuic (par la 9. Prop. du 5.) que les Figures GO
& RV font égales. Maiselles font aufli femblables ,

ar la conftrution ; partantles Lignes GH, RS,

fur lefquelles elles (ont déerites , font égales. Com-
me donc Ia Ligne RS eft une quatriéme Proportion-

nelle aux trois Lignes AB, CD, EF: la Ligne GH

fera auffi une quatriéme proportionnelle aux mé-
mes Lignes ; c'eft-a dire, que ABferai CD, come
me EF 4 GH; Ce qu'il falloit démontrer.

07 P R O-
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PROPOSITION XXIII
THEOREME XVIL

Les Parallelogrammes équiangles font en- .
trenx en Raifon compofée de celles de ¥
leurs Cotex. '

E fuppofe que les
J Pariﬁclogg\mmcs A Li. H
AC & CF foient [p . C G
dquiangles , & que
I' Angle BCD foit €gal
4 I'Angle ECG. Ccla || I E F
<rant, je dis que le TKL
Parallelogramme AC ] '
<ftau Parallelogramme CF, en Raifon compofée 1.
de BCiCG, & deDCi CE. Pour le prouver, g
Difpofez ces deux Parallelogrammes enforte que s

feurs Cotez BC, CG, ferencontrent directement
au Point C ; par méme moyen les deux autres Co-
tez DC, CE, concourront auffi diretement , par 4
1a Remarque de la 15.du 1. Prolongez les Cotez
AD, FG, jufqu'd ce qu'ils fe rencontrent au Poirre
H. Puaisayantprisd difcretion la Ligne 1, faites
{parlarz. Prop.} quecomme BCeft 2CG , ainfi
1aLigneIfoitala Ligne K ; & comme DC eft & .
CE, ainfilaLigneK foita laLigne L. Celapofé: b
Puifque les fingnes AH, BG, font paralleles, .
‘& quelesLignes ED, FH , font aufli paralleles: la [
Figure DG eft un Parallelogramme. Et puilque
les' Parallelogrammes AC, DG, font de méme 3
hauteur+ ACefta DG, comme BCaCG, parla {
1. Prop. Mais comme BC eft 4 CG, ainfilefta 1.
K, parlaconftruttion. Donc AC eft 2 DG, com- ‘
me )
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me I et & K. De méme, puifque les Paraliclo-
grammes DG, CF, fontde méme hautcur: DG
efta CF, commeDCelta CE. OrDCefta CE,
comme K eft 4 L, par'la conftruction. Partant
DGefta CF, commeK eft a L. Nousavons done
trois Grandeurs AC; DG, & CF, d'une part,
& trois-Grandeurs I, K, L, d’auatre pare, lc({]’ucl—
les prifes deux 4 deux font proportionnelles.  Par-
tant en Raifon dgale elles feront encore {yropor-
tionnelles, parla22. Prop.du §. Et ainft le Pa-
rallelogramme AC fera au Parallelogramme CF,
comme I eft L. MaislaRaifonde1a Left com-

ofée des Raifonsde I3 K, & deKiL, qui font
es mémes que les Raifonsde BCA CG, & de DC

4 CE. Doncle Parallelogramme AC eft au Paral-

lelogramme CF, en Raifon compofée de BC &
CG, &deDCa CE; Cequ'il falloitdémontrer,

PROPOSITION XXIV.
THEOREME XVIII.

En tout Parallelogramme , les Parallelo-

- grammes qui font alentowr dy Diame-
trey €& qui ont un Angle commun
avec buiy lui font femblables, ¢ fem-
blables entr eux.

E fuppofe le Parall;logrammc ABDC, & que

les Parallelogrammes GE, ¥H, foient alen- -

tour de fon Diametre BC, & deplus, qu'ils
ayentles Angles B & C communs avec: lui. Cela
érant, jedis premierement que les deux Parallelo-
grammes GE , FH, font {einblables au Parallclo-
gramme AD. Pour le prouver, - Les
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Les Angles GCE & YBH , qui font les oppofez
dans le Para'iclosramme AD, font deaux entr’cux,
parla 3 4. Prop. du 1.0r les Angles GIE & FIH font
Cgoux A cespremiers An-les, puis qu'ils leur font
aulli oppotuz dans les Parallelogrammes GE & FH.
Erpartantces quatre An-
glos font ¢gaux entr'eux. E D
De forte que les trois Pa- \
rallelogrammes AD, GE, G I
FH, ont ddja chacun IN_H
dcux Angles ¢gaux d A bg
deux Angles. Dailleurs, B
puifque les Lignes AB, GH, fontparalleles, par
fuppofition, & que la Ligne droite CGA tombe

deflus2 I’Angle extericur CGleft ¢gald fon oppo-

¢ intericur A, parla29.Prop. du 1. De méme,
puifque les Ligues AC, FE, font paralleles, &
qrela Ligne BA tombe deflus: I' Angle cxterieur
1FB eft encore ¢gal a fon oppoté intérieur A, Et
aiifi les trois Angles G, A, F, font (gauxen-
tr'eux. Erparce que I'Angle E eft égal d fon oppo-
fée G ; quel’Angle Deft dgala fon oppolé A; &
quel'Angle Heft égal d fon oppofé F, par la 34.
Prop.dur: ces trois AnglesE, D, H, fout auth
draux entr cux. Voila denc encore les deux An-
gf[cs reftans d'un de ces Parallelogrammes , égaux
aux deux Angles reftans de chacun des deux autres.
Er par confequent ces trois Parallelogrammes font
équiangles. Deplus, les Triangles CGI & CAB,

ui ont dcja les Angles G & A ¢gaux , ayant enco-
rel’Angle GCl commun, font c’quiang{cs , par la
32.Prop. dur, Etpartant (parla 4. Prop.) CG
cftaGl, commec CAeftd AB. Sibicnque les Pa-
rallelogrammes GE & AD érant c’quiax:gles , &
leurs Corez alentour des Angles égaux , propor-
tionnaux : I'un eft femblable & l'autre. De mé-
me, les Triangles IFB & CAB, qui ont déja les
AnglesF &.A €gaux, ayant encore I'Angle ¥BI
. . . o coms
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commun, font aufli équiangles, parla3z2.Prop.
du 1. Et partant { par la 4. Prop.)} IF eft AFB,
comme CA eft i AB. Sibien que les Parallelogram-
mes FH & AD éeant aufli équiangles , & leurs Co-
tez alentour des Angles égaux, proportionnaux :
I'un eft aufli femblable d Pautre; Ce qu'ilfalloic
démontrer.

Jedisen fecond Iieu , queles Parallelogrammes
GE & FH font femblables entr’eux.

Car puis qu'ils font tous-deux femblables au Pa-
rallelogramme AD), il s’esfuit ( parla 21.Prop.)
qu'ils font aufli femblables entr'eux ; Ce qu'il fal-
loit démontrer.

PROPOSITION XXV,
PROBLEME VIL

Denx Figures rellilignes érant données  en
decrire une trosfieme, [emblable s Pune
@ égale a Lantre.

" £, (uppefe.que les deux %

Ficuzes ABC, & D, °%

. forent donndes ; & % I D
je propole d'en décrire @(
uie troiféme 5 fembla- G /

ble a laFigure ABC, &
¢galea la Figure D. Pour i
I¢ faire, H EF

Décrivez (par la 44. D\
Prop.du1.) furlaligne L\A\

AC le Parallelogramy:e Re&angfc AF, égal ila

Figuic ABC. Fuis (par la 45.Prep.du 1.} dderi--

vez fur AE leParaliclogramme AH, ¢galdlaFi-
gure donude D, Aprds celadéerivez fur GC ke demi-
Cer-

v

e
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Cercle GIC; & aprés avoir ¢levd au Poine A la Per-
pendiculaire AT, fi longue, qu’elle rencontre la Cir-
conferenceay Poine I “décrivez [ parlar8.Prop.)
fur AllaFigure AIK, femblibleala Figure donnce
ABC. Ertalors j jedis que cette Figure AIK fera ¢ dga-
le ala Figure donnde D. Pout le] prouver,
La vanc Aleft moyen-
ne proporrmnncllc entre ID
AC, & AG. par la 13. v /
Pron c'eft a dire, que \{
AC cﬁ Al, commchI G / / !C
eft 4 AG. Et par confe- ’ A
quent AC eft 2 AG, en
Raifon doublée de AC 4 H EF
Al Or les Figures ABC Q\
& AIK ¢ deant (emblables ,
I'une el 2 l'autre en Raifondoublfede AC a AI
arla19. & 20. Prop. Doncla anrc ABCelta la
%wu re AIK, comme AC eft 2 “AG. Daiileurs,
pu'wue les Parallelcgrammes AF, AT, iout de
méine hauteur: comme AC eft 3 AG, ainfi AF
eft 3 AIL. Partant la Figare ABC cit 4 la Figure
AIK, commecl¢ P.ua“nlo"rammc AF eftau Daral-
lelegramme AH. Et cn I\:u(on alzeriie, la Figure
ABCcltau Parallel~gramme AF, comme la F: m.rc
AIK et au Parallefogramme AH. Or la Flmxrc
ABCeclt égale au Pauikloummmc A¥, parlacon-
ftruétion. Done la Fxourc AIK cit ansi (gale au
Parallclogramme AH. Mais le Darallele mamme
AHelt w"l ala Figuredonndée D, par la & ultruc-
tion. Dnnc la Fi- 'ure AlKelt aufliégaled laFigure
dounde D ; Ce qu il fallott faire, & “d¢mountrer.

P R D-
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PROPOSITION XXVL
THEOREME XIX.

Si d'un Parallelogramme on retranche un
Parallelogramme [emblable O~ fembla-
blement pof¢ au tortal y €~ ayant un An-
glecommun avec lus : le Parallelogram=
me retranché [era alentour du Diametre
du Parallelogramme total,

E fuppofe que du Parallelo- A
gramme ABCD l'on ait re- .
" tranché le Parallelogramme
GE, quilai eft femblable & (em-
blablement pof¢, & quial’An-
le GAE commun aveclui, Ce-
adrant, je dis quele Parallelo- B!
logramme GE eltalentonr du Diametre dn Daralle-
lograme total BD ; c’eft d dire, qu'en menant une
Ligne droite du Point A auPounC, elle paflera
par'Angle F. Pourle prouver,

Sicela n’droit, il faudroit que cette Ligne pafTit
par quclqu’autre Point que par ke Point F. Suppo-
fonsdonc, s'ileft poflible, que ce foit par le Point
H, commefaitici AHC. Celapofé:

Entirant la Ligne HI parallele & AE, il §'enfui-
vroit que le Paraliclogramme IE feroit alentour du
Diametre du Parallelogramme BD. Or ces deux
Parallelogrammes ont I'Angle IAE commun, Et
pareant { par la 24.Prop.) leParallelogramme IE
feroit femblable au toral BD. Mais le Parallce-
gramme GE eft fuppof¢ femblable au towal BD.

Par |

I
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Par confequent leParallelogramme 1E, & le Para]-
lelogramme GE, (crmcnt kmblablcs, par lazx.
‘ Pmp Ee partant le COté TH feroit au Coté 1A,
. commele Coté GF eft au Co:é GA. Or IH eft ¢gal
A GF, puis qu'ils {ont les Corez Af\ "'
oppolez du’ Parallclogramme | \NH
GH. Er partant 1A {eroit aufl G N
cga]aG/\, par la 14. Prop. du K
§; c’clt adirela parte au tout;
-cequi eft impoffible. 1l ¢ft done
1mpoll ble que la Ligne droite B
mende du Point A au Point C, patle par ailleurs
que par le Pomnt F. Et par con(cqueur » le Parallelo-
gramme GE eft aleurour du Diametre du Parallclo-
gxammc BD; Ce qu'il falloit démontrer.

| PROPOSITION XXVII
- THEOREME XX

~ &~

Ry S e

3 S on appliqgue a une Ligne droite tant de

: Parallelogrammes que l'on wvoudra ,
f',. .. chacun defquels défaille dun Paralle.
‘ logramme [emblable & un autre qui eft
deja decrit [ur la moitié de cette Bi-
) grne: leplus grand de tous fera celui
qui fera décrit fur Pantre moiti€y le-
guel [era egal o ﬂmblalzle an De-
faut.

. ‘IE fuppofc que la Ligne droite AB foit donnde

qu'elle ait €ré coupde en deux Lgalemcnt au
- Yoin: C; & que furlamoitié CB'on ait déerit llc
ot , Paral-

bt
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Parallelogramme CE ; & qu'aprés cela Pon ait
achevé de décrire fur la Ligne AB le Parallelo-
gramme AE. Par ce moyen, il fera vrai de di-
_Ie, que le Parallelogramme AD fera appliqué ala
moitiéde laLigne droite AB, & défaudra_ c!u Pa-
rallelogramme CE, décrit {ur l'autre moitié , &
auquel 1l eft égal, par la 36. Prop. du 1. Cela
érant, je dis quele Parallelo- | E
gramme AD eff le plusgrand i DO
de tous ceux qui peuvent étre
appliquez fur laLigne AB, &
défaiﬂans d’un Parallelogram-
me femblable au Parallelo-
gramme CE, qui avoit été au-
paravant décrit fur la moitid >
CB. Pour leprouver,

" Tirez le Diametre DB ; & ayant pris 4 difcretion
dansce Diametre le Point G, menez par le Point

. GlaLigne FGl parallele 3 AB, & la Ligne KGO

; parallele a CD. Cela pof¢:

Le Parallelogramme AG fera appliqué dlaLi-
gne AB, & d¢faudra du Paraliclogramme KI s le-
. quel (parla 24.Prop. ) ferafemblablean Paralle-
) . logramme CE. 1l s’agit donc de montrer que le.
‘ Parallelogramme AD cft plus grand que le Paralle-

logramme AG. Pour le prouver.

Les Supplémens GE & CG font égaux, par la
43.du 1. Sidoncon leurajolite le Parallelogram-
me KI, le Parallelogramme KE fera ¢galau Pa-
rallclogramme CI. Or le Parallelogramme AP eft
auffi €gal au Parallclogramme CI, parla 36. Prop.
du 1. puifqu’ls font (ur Bazes égales & entre mé-

- mes Pasalleles. Partantle Paraliclogramme KE eft
¢gal auParallelogramme AP.  Donc en leur ajoft-

i - tant le Parallelogramme commun CG . il s’enfuivra

que le Gnomon LNM (era égal au Parallelogramine

AG. Or le Paral]el'ogrammc CEcf} plus grand que

le Guomon LNM , quin’eft que fa partic 5 & phar

con-

CK B
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confequent, 1l eft plus grand que le Parallelogram-

.me AG. D'owilfuir, que le Parallelogramme AD,
qui eft égal au Parallelegramme CE , eftaufli plus
grand que le Paralielogramme AG ; Ce'qu'il falloit
démontrer.

PROPOSITION XXV1IL i
PROBLEME VIIL

Une Ligne'droite étant donnée y y appli-
quer un Parallelogramme égal a une
Figure reftiligne donnée, ¢ defail-
lant dun Parallelogramme (emblable a
un Parallelogramme donné: Mais il
faut que la Figure donnée ne foit pas
plus grande gwun. Parallelogramme ,
gus étant applique 4 la moitié de la Li-
gne donnée, feroit femblable an Paral-
lelogramme donné.

E fuppofe que la Lignedroite AB, la Figure C,
J & le Parallelogramme D, foient donnez; & 1
que cette Figure ne [oit pas plus grande que le Pa-
rallelogramme AF, qui eft décrrt fur la moitié de
la Ligne AB, & qui eft femblable au Parallclo-
gramme donndé D. Etje propofe d'appliquer i la
Ligne AB un Parallelegramme égal ala Figure
donnée C, & défaillant d'un Parallelogramme lem-
blable au Paralielogramme donn¢ D. Pour e faire,

Décrivez fur EB, moitédela Ligne dounde,
le Parallclogramme EG, {emblable au Parallclo-

: , gram-
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aramme donné D. Puis achevez de décrire fur la
Ligne AB le Parallelogramme AG. Par ce moyen
AF fera un Parallelogramme appliqué 4 la Ligne
AB, & défaillantdu Parallelogramme EG fembla-
ble au Parallelogramine donné D. Or ce Parale-
logramme AF, quieft dderit fur la moitié de Ia
Ligne AB, ou il eft égal d la Figure donnnéeC,

ouilcft plusgraud; ;

car il ne doit pas ! :
éere plus petit, par

la fuppofition. S'il

eft ¢gal , on aura

faic ce quil falloic

faire ; s'il eft plus

Framl,trouvcz(par- H ' ¥
2 2. Remarque de /
o N

T
I'excez dont cette Vv \ R
FigureC eft furpaf- ] \y}
fée par le Parallelo-

logramme AF, ou A E S B
par EG, qui lui eft égal, par la 36. Prop. du1.
Duis ( parla 25. Prop. ) décrivez le Parallelogram-
meKM, égalacérexcez, & quifoitfemblablean
Parallelogramme donné . Puis ayant pris FO ¢ga-
ledIM, & FN égale 3 1K : menez par le Point O
la Ligne OS parallele 3 FE , & par le Point N la Li-

ei;nc QR paralleled AB. Alors je dis que le Paralle-

ogramme AP, qui eft appliqué i la Ligne donnée

A% » eft égal a‘qua Fi rggo?méc C; G%quc le Pa-
rallelogramme SR , dont il eft défaillant, eft em-
blabic au Parallelogramme donné D. Pour le prou-
yer, .

Puifque les Parallelogrammes EG & KM ont ¢ré
faits (emblables au Parallclogramme donné D, ils
fon femblables entr’eux , parla21.Prop. & I'An-
gle NFO eft ¢gal dI'Angle KIM. Dailleurs, les
Lignes FO , FN, ayant ¢té prifes égales aux Li-

gnes

ot PR - e~ B n e
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gnes IM, IK : le Parallelogramme NO eft €gal &

[cmblablc au Parallelnnrammc KM, & par confe-

fom bl b quent aufli®au Paralluowrammc EG; avec lequel .

ayant ' Angle NFO commun, il s "enfuit (parlaze.

Prop. ) que ces deux Parallelogrammes {ont alen-

tour du méme Diametre, Et par:am: , tirantla Ll—
ne droitcFB, elle

patlera par le Point

P. Dailleurs , le M
Para]leloarammc
NO ¢eant égal au-
Parallclogrammc XL
KM, quieft’excez
o] |G
v\

dont le Parallelo-
MR,
J

™

grammeEG furpaﬂ'c
a Figure donnée C:
il s'enfuic que le
Gnomon TV eft égal ° F
4 La Figure dounde
C. Mantenant, les E S B
Supplémens EP & G {ont dgaux, par lagz.dur,
Donc en leur ajoiitant le Parallclonrammc com-
mun SR, le Parallelogramme ER ferad égal au Paral-
lelogramme SG. Orle Parallelooramme AN eft
cgal au Paraliclogramme ER, par la 36.du 1. Donc
Ic l’arallclogram me AN cft auffi égal au Parallelo-

ramme SG.  Sidonc on ajofite & ccs deux Touts

¢ Parallelogramme EP ; il's ¢nfuivra que le Paral-
lclogramxm AP fera e"’ll au Gnomnn TV. Mais le
Guomen TV aété prouvd ézala la Fi igure donnée
C. Doncle Paralldoorammc AP eftaufiiégala la
Figure donnce C. Dcplus, le Parallelosramme
SK ¢antalentour du Diametre da Paralldonram-
me EG, lui eft fembluble, -par la 24. Prop 1l
eft donc auﬂx femblable au Pualleloorammc don-
néD, par la 21 Prop. Qui eft toutce qu'il falloie
faire » & démontrer.

PR O-
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- PROPOSITION XXIX._
' PROBLEME IX

Une Ligne droite érant donnée, y appli-
guer un Parallelogramme égal 4 une
Figure reétiligne donnée, € excedant
d'un Parallelogramme [tmblable & un
Parallelogramme donné.

E furpofc quelaLigne droite AB, la Figure C,
& le Parallelozramme D, foient donnez; &
jepropofed'appliquerd laLigne AB un Paral-

lelogramme égal a la Figure donnée C, & exce-

dant d'un Parallelogramme femblable au Paralle-
logramme donné D.” Pour le faire,

F_GM e
{ D / : | § K
ERY '
— i p-
A Y ¢ |l
S—1 oW «

Coupez la Ligne AB en deux également au Point
E; & furlamoitié EB décrivez ( parla 18. Prop.)
le Parallelogramme EG, femblable ay Parallelo-
gramme donné D, Puis ayant décrit ( parla 4.
Prop. dur. &parla 2. Ptop. dece Livre) le Pa-
rallelogramme HIK , égal a la Figure donnée C &
au Parallelogramme EG ,pris enfemble , & fembla-
ble au Parallclogramme donné D: prolongez le
COoté FGversM, & FE vers L, enforte que FM

Tome 1. P - fott
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forcéeala IK, & FLd IH. Cela fait, menez par
le Poinc- M la Ligne MN parallele 2 FL; par le
Point L la Lizne LN paralleled AB; & par e
Point A, laLine AS parallele 2 FL: & prolon-
gezlaLigne AB jufqu'en P, & la Ligne LN juf*
qu'ace qu'elle rencontre la Ligne AS au Point S.
Cela éranc, je dis que le Parallelogramme SP, qui

F _GM

eltappliqué 2 laLigne donnée AB, cft égaldla Fi-
guie C; & que le Parallelogramme OP, dont il
¢it excedant, cft {embiable au Parallelogramme
donné D. Pour le prouver , :
Puifque les Parallelorrammes EG & HK ont ¢té
faits femblables au Parallclogramme donné D, ils
font femblibles entr’eux , parla21. Prop. & I'An-
gle HIK eft €:al A I'Anzle EFG. Evd'autant que les
Cobtez FL, FM, du Parailelegramme LM , ont éié
pris égaux aux Cotez HI, 1K, du Parallelozramme
HK: le Parallclogramme LM eft égal & femblable
au Parallelogramme HK , & par confequent aufli
femblable au Parallclogramme donné D, & au Pa-
rallelogramme EG. Deplus, les Parallelogrammes
LM & EG ¢rant femblables,& ayant ]’ Ancle F com-
mun, ils fontalentour du méme Diametre FBN,
par la 26. Prop. D'ailleurs, le Parallelogramme LM
€tant deal an Paral]clogrammc HK, quiadtd fait
€03l 4 la Figure donnde C & au Parallelegramme
EG: il s'enfuit que le Parallelogramme LM cft aufli
dgal 4 la Figurc 'donnde C & au Parallelegramme
EG ; & par confequent que e Gnomon QR cft e:gflal
- <O - ala
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i 1a Figure donn¢e C. Maintenant,d’antant que (par
lags.dur.) le Surplémcnt GPeft €gal auSupple-
ment EO , & que le Parallelogramme AL eft égald
EO,pat la 3 6. du 1: il s’enfuir que le Parallelogram-
me AL cft auffi égal au Surplc’mcnt GP. Etpartant
" enleur ajoiitant le Parallelogramme commum LP,
Ie Parallelogramme SP fera ¢gal au Gromon QR.,
Or ce Gnomon a été prouvé égala la Figure donnde
C. Partant le Parallelogramme SP , qffeftappli-
qué 4 ]a Ligne droite donnée AB , eft ¢gal 3 la Figu-
re donnée C. Etd'autant que le Parallelogramme
OP, dont le Parallelogramme SP excede, eft
femblable an Parallelogramme LM, par la 34.
Prop: il eft auffi femblable au Parallelogramme
donné Dy Qui eft tout ce qu'il falloit faire, & dé-
montrer. o

PROPOSITION XXX.
"PROBLEME. X.

Couper une Ligne droite donnée, [elon la
moyenne & éktréme Raifon.

E fuppofe que la Ligne C B
droite AB foit donn?c;
& je propofe de la cou- y G H
perfelon la moyenne & ex- :
tréme Raifon. Pour le fai-
1e,

Décrivez fur la Ligne EAF
ABleQuarré AC. Coupez le Cbtt AD en deux
¢galementau Point E. Du Point E au Point B me-
nez la Ligne droite EB. Prolongez la Ligne EA
vers F, & prenez EF égaled EB. Enfuite, ddcri-
crivez fur AF le Quarréd AH, & prolongez HG
P vers

. G L o P

et o mm
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vers I. Celaérant, jedisquelaLigne ABeft con-
pée au Point G felon la moyenne & extréme Rai-
on, c'eftddireque ABeft i AG, comme AGe
a GB. Pour I prouver, .
Par certe confiruction, & par le raifonnement
dc la 11.Prop. du z.il eft évident que le Rectan-
gle IB cft égalau Quarrd AH. D'onil fuic, par la
14. Propggde ce Livre, que comme CB, ou AB
fon égale5 eft d AG, ainli GH, on AG fon ¢gas
le, cita GB; Cequ'ilfalloic faire, & démontrer.

PROPOSITION XXX
THEOREME XXL

Si fur les trois Cotez d'un Triangle Re-

‘ ﬂaﬂgk font decrites trois Figures [em-~
blables ¢ [emblablenent pofees: celle

. qui et decrite fur le Coté qui [ousient
U Angle droit, eff égale anx deux ans
tres. .

E fuppofe que le Trian-
gie ABC foit Rectan-

gle; que I'Angle BAC G [\\
toit droit; & que fur les /g /i
trois Cotez AB, AC, BC, :

{oient décrites les trois Fi- . K 1€
gures FA ;. Al, EG, qui
foient femblables & fembla- E D

lement pofées: Celadrant, _
je dis que la Figure EC, décrite fur le Co:é
BC, qui folitient I'Angle droit BAC, eft égale

’ ‘ ) . . : . - aux
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aux deux autres FA & AL - Pour le prouver,
Abaiflez du Point A la Lignedroite AK, per-
endiculaire i fa Ligne BC. Certe Ligne AK (par
ra 8. Prop.) divifera le Tnang‘e ABC en deux
Triangles femblablesentr’eux , & au total; & les
Corez Ab BC, CA, qui {chtiennent chacun un
Angle leIE, (crout homalogues, ou de méme
aifon.  Enfuite de quoi (par la 19. Prop.) le
Trangle AKB eft au Triangle ABC, en Raifon

“doublécde AB 2 BC. Orles Pwurcs FA EC, qut
. font fuppofes femblables , font aufli l’unc al'autge

en Raifon doublée de ABaBC par la20. Prop.
de ceLivre, Et partant Je Tnanglc AKB eft au
Triangle ABC, comme laFigure FA eft ala Figu-
re LC Drailleurs, le Triangle AKCeft au Trian-
§lc ABC, en Raifon ﬂoubbe de AC a BC, par
a 19. Prop. Mas { par la 20.Prop.} la I‘wure
Al eﬂ: aufli 4 la Figare EC, en Raifon doublée
de AC 3 DC. Pariant le Triangic AKC cft au
Triangle ABC, commelaFigure AI eft ala Figure
EC. Nousavous done le Trl.ﬂ.n(r!c AKB, premie-
re Grandeur, quiclt au Tuaumc ABC, feconde
Grandev T, cmw‘mc laFizure I‘A , troifiéme Gran-
deur, eft a Tigare Ec, qu.mlunc. Deplus,
nous avons le TULW' AI\ s Ci nﬂulcme Gran-
deur, qu ieftalafeco: dJ\LC, commela Ficure
Al, i.xnr\ ¢ Grandeur, ot 4 la quanidme ‘EC.
Pastant (parlizg. Ps.op du §.) cocmme la pre-
micre Grandeur AXB, & la cis nquiime AKC,
px.[ scnfemble, fonra la feconde AI)\ 3 ainft la
troilidme FA, &lafixidme AT, prifes enfemble,
fonta b quatriéme EC, Or la pr cxmue AKB, &
Ja cinquieme AXC, prifcs enfersble, font cnalcs
alz feeonde ABC, puifqu'clics convienncnt., Done
latroifiime YA, & la fixidme Al, prifes enfem-
ble, font auﬂlcoalgsalaquamcmc EC; Ce quil
falloic dmontrer.

- P P R O
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PROPOSITION XXXII
THEOREME XXIL

Si deux Triangles, qui ont denx Citez

proportionnaux a deusx Corez.y fontdif~

pofex de telle [orte qu'sls faffent un An-
gley € gue lenrs Cotez bomologues foient
paralleles : les deux autres Cotez [e
rencentreront direffement.

T fuppefe que dans

les deux Tiian-
gics AEC, & D

DCE, le Coté AB ‘
foit au CoOté AC, .
{

commele Coté DC
C E .

eftau COié DE; &

que ces deux Triangles foient difpofczﬁc te'le forte
qu'ils fafient ('Anglc ACD; & queleursGorez ho-
molegues {oient paraileles, c'eltadireque le Co-
té Al loft parallcleau Co:é DC, &leCodtd ACau
Coid DE. Cela drane, je dis que les doux autres
Cotez LC, CE, fe rencontreront direStement,
" Pour le prouver ,

Puifgue la Ligne droite AC tombe fur les Lignes
AB, LC, qui fent parzllcles par fuppofition:
VAnzle ACDecft égalal’Angle A, quilui eft op-
poféaliernativement, parla 29. Prep. du 1. De
méme, puifquela Ligne droite CD tombe fur les
deux Paralleles AC, DE: 1'Angle D eft égal fon
oppof¢alternativement ACD. Et partant les deux
Angles A & D fout égaux entr’enx. Etpuifque les

Cotez

~<-v—-_~...._-ﬂ,,,....._‘ e M
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Cbtez qui font alentour de ces Angles, font pro-
portionnaux , par fuppofition,: lesdeux Triangles
ABC & DCE font équiangles, par la 6. Prop.
Par confequent ' Angle B et égal a.1'Anizle DCE 5
& I'Angle ACB ¢gil aI' Angle E. Maintenant, puif-
quel'Angle DCE et égalal’Angle B: fi 'onajod-
teal'unl’Angle ACD, & dl'autre I'Angle A, qui
font égaux: les deux Angles DCE & ACD, ou
bien!"Angle feul ACE, feront égaux aux deux An-
glesB& A; & en leur ajofxmlxc derechef I'Angle
commun ACB, ils'enfuivra que les deux Angles
ACE & ACBferont ¢gaux aux trois Angles du
Triangle ABC, c'eft adired deux droits, par fa
32.du1. D'onilfuic { parla 14.Prop.dur.)que
les deux Lignes BC, CE, fe rencontrent directe-
" ment; Cequ'il falloit démoantrer.

PROPOSITION XXXIII
THEOREME XXTIL

Aux Cercles iganx 5 les Angles conftituez,
au Centre, ou a la Circonference, [ont
entr’enx comme les Ares qus les [outien-
nent 5 < les Sectenrs font aufli entr’enx
commeces Arcs.

foient €gaux ; & queles Angles BDC & FHG
foient conflituez aux Centres de cesdeux Cer-
cles. Celaérant, jedis quel’Angle BDCeft 11'An-
gleFHG, commel’ArcBC eft 4 I'Arc FG. Pour

- le prouver,
Mcncz une Ligne droite da Point B au Point C,
P4 & une

JE fuppole que les deux Cercles ABC, & EFG,
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& une autre Ligne droite du Point F au Point G.
Puisappliquez 3 la Circonference du Cercle ABG
aurant de Lignes qu'il vous plaira, égales 4 BC,
telle qu'eft par exemple la Ligne Cl. De méme,
appliquez 4 la Circonference du Cercle EFG au-
tant de Lignes qu’il vous plaita, égales 2 FG, tel-
Ies que font GK, KL ; &tirez les Lignes droites
DI, HK, KL. Celapoté;

Puifque
Ies Lig?xes A po
droites BC,
CI, fout
€oales:les D i al L
Arcs BC, / \ /
Cl, dont | \ /N , \//Q-
elies font ' ZK
lesSofiten- B M ¢ oG 3
dantes .
Tont ¢gavx, par la 28. Prop. du 3. Enfuite de-
qusi, les z‘m;slcs BDC & CD! font auffi dgaux, par
la 27.Prop.du mémeIivre, Deforte que I'Angle
BDIeft autan: muitipie dc 'Anzle BDC, quicitla
premiere des quatre Grandeurs qu’il s'azitde mou-
trer écre proportionnnelles , quel*Arc BCI eft mul-
tiplede I'Arc BC, quicftla troifiéme de ces mé-
mes Grandeuss, Drailleurs, puifque les Liznes
droites FG, GK, KL, fontégales: les Atcs ¥G,
GKy KL, dontelles font les Sohtendantes, font
€gaux, parla28. Prop. du 3. Enfuite de quai , les
Angles FHG, GHK, KHL, font aufli égaux,
par la 27. Prop. du méme Livre, Deforte que ’An-
gle FHL eft autant multiple de I'Angle FHG ,
gui eft la feconde des quatre Grandeurs qu'il s’agit

e montrer érre proportionnclles , que I'Are
FGKL eft multiplede’Arc ¥G, quieftlaquatrié-
-me de ces mémes Grandeurs. Or f11'Angle BDIeft .
égalal’ Angle FHL, I'Arc BCI senfuit cgal 41 Are
¥GKL, parlaa6.Prop.du 3. Et fi I'Angle BD[{

¢
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eft plus grand que I’ Angle FHL, I'Arc BCl eft aufli
plus grand que I'Arc FGKL. Er enfin fi I'Angle
BDI eft moindre que 'Angle FEL , I'Arc BCI et
aufli moindre quel’ Arc FGKL. Erpartanc (par le

2. Axicmedu s. ) cesgu.urc Grandeurs font pro- .

ortionneiles ; c'eft d dire, quel'Angle BDC eft
al’Angle FHG, commel'Arc BC efti I'Arc TG
Ce qu'il fallot: prcmicrcﬁ*xcnt démontrer. *

Je dis en fecond lieu, que les Angles BAC &
FLEG, qui fonr conftituez aux Circonferences de
ces Ccrcclcs fontencore entr'eux comme |'Arc BC
cftal’Atc FG. Pour le prouver,,

Les Angles BAC & FEG font les moitiez des
Augles BDC & FHG, parla 20. Prop. du 3. Et
par confequent ( parla 1. Prop. du 5.) I’Angle
BACeftal’Angle FEG, comme I’ Angle BDC cft
a I'Angle FHG. Orfl‘Anglc BDC cft 4 I'Angle
FHG, commel'ArcBCelt a'Arc FG;, comme il
adid prouvé. Et partant, I'Angle BAC eftd I'An-
ole TEG, comme I'Arc BC et aI'Arc FG; Ce
qu'il falloitdémontrer.

Je disentroifiéme lieu, que le Se¢teur DBMC
eftauSecteur HFOG, commel’Arc BCeftal'Arc
FG. Pour le prouver,

Puifque les Lignes BC, CI, font égales , & que
les Ares BC, CI, qu’elles foilwiennent , font (gaux s
il s’enfuir que les Segmens BMC, & CNI, font
aufli égaux entr’cux. Aquoy fi on ajolire les Trian-~
§les BDC & CDI, quifontdgaux, parla 4. Prop.

u 1. les Secteurs DBMC & DCNI feront aufft
égaux entr’eux. Deforte que le Seéteur DBCI eft

autant multiple du Secteur DBMC, quieftla pre-

- micre des quatre Grandeurs qu'il sagit de montrer
érre proportionnelles 5 quel’Are BCI eft multiple
de 'Arc BC, qui cft la treifime de ces mémes
Grandeurs.  On prouvera de méme, que le Se-
Ceur HFGKL elt autant muliple du Sedeur
HFOG, quieft la feconde des quatre Grandeurs

. Py qu'i
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qu'il s’zgit de montrer &cre preportionnelles, que
I'Arc FGKL eft muliiple de I'Arc FG, qui eft la
quatriéme de ces mémes Grandeurs. Or file Sce-
tcur DBCI eft éeal au Seéteor HFGKL , 'Are
BCleftauffi égalal'Arc FGKL; Si le Secteur eft .

lus grand cue le Se@eur , 1’ Arceft plus grand que
"Arc; Etfile Se&eur eft moindre que le Secteur,
PArceft aufli moindre que I'Arc. Donc (parlez.
Axiomedu 5.) cesquatre Grandeurs font propor-
tionnelles; c'eft 4 dire que le Secteur DBMCeftau
Scéteur HFOG, comme'Arc BCeft a I'Arc ¥G 5
Ce qui reftoir a démontrer.

U

I.LCoROLLALIRE.

Puifque I' Angle d'un Secteur eft 4 I'Angle d'an
autre Secteur , commel'Arcdel'uneft & I'Arc de
Faurre ; 8 quel’ArceftaI’Arc, commele Secteur
eftau Secteur : il s’enfuit que commel’Angle eft a
PAngle , ainfile Seteur cft au Secteur. ;

II. CoROLLAIRE.

Derlus, puifquele Cercle eft compof¢ de tous:
‘s SeCteurs qui peuvent étre autour de fon Centre:
il eft dvident que commela quantité des quatre An-

les droits qui peuvent érre autourdu Centre, efta
a quantité de [’ Angle du SeCteur , ainfi la quanticd
detout le Cercle eft 4 1a quantied du Secteur,

[

o e

Fin des Elemens d Euclide, !



