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A MONSEIGNEUR
/
DESTREES,
EVESQUE ET DUC DE LAON,

PAIR DE FRANCE,
COMTE D’ANIS}Y.'

{ONSEIGNEUR,

. Entre tostes les connoiffances auxquelles D Efprit hu-
main [epeut appliguer , l n’y en apoint qui ayent plus
de rapport d la Religion quelés Mathématiques, Toutes
les Sciences [¢ propofent également lavecherche de la Ve-
rité, maissin'y agu'elles [enles qus [¢ puiffent vanter
mconteffablement de Pavoir attesnte, En eﬁl’t s fi la
Religion, parleslumieres furnaturelles de la Foi , nous -
Jait jour & cegui eff an-deffius de laportée de nos Efprits:
Les Mathimatiques s par le moyen de ce Flambeau in-
teriéuf ¢ naturel que Dicu aallumé en noss , €4 la
SJaveur des premieres veritez generales qui [autent d'a-
bord aux yeuxde tout le monde, nous introduifent dans
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EPITRE.
unelongue [uite deplufieurs antres veritez o qus en dé-
pendent y €0 qui ne [ont pas mosns certanes que lesvs
-principes, Cetre rasfon [exle doit /;«ﬁre » MONSEL
G NEUR, pour [atisfairele Public, [ur le chosx que
5 as faitd'un des plus Hluffres Princes de D Eglife, poser
Lus confacrer un Onvrage tout confacré lui-mbme a laVe-
75té ; €T qui applsquant nitre Efprita des objets quin’ont
riengus /;atc es Sensy mass que nous nelaiffons pas de
trouver infiniment agreables, & caufedesveritez.qu’on
g déconvre s peut mimes contrsbuer en guelgne fucon ag
réplement de nos meurs, en nows détachant des chofes
fenfibles, qui font les canfes les plus ordinaires de lenr
cerruptisn, Discette premiere ouvertureque je donnede
mapenfee , chacun (ansdoute y applazdit, € ench.rif-
[ant mime pardeffies , me prévient dija fur tout ce que
je puss avosr & dire d Votregloive. Vitre Uluffre Nom ,
MONSEIGNEUR, comme un nouwveax Flambeasn
gus [urprend €7 qui brille, fist voir tont dun coup les
mobles convenances gus (e rencontrent en mondeffesn , de
mettre cit Ouvrage fous une fi glorienfe protellion. Lo
’%:'lge eR aifc du Kang a laPerfonne; € Lonn'apas
lusot approuvé de vosr les veritex Mathimatiques faus
L'azsle favorable dun des plus [acrex Dépofitasres de cel-
les dela Foiy qu'onlesfolicite, € mos avec elles, 4=
tre a Pubry d'up f§ beaw Nom 5 oit tout eff également
Zrand O folide , majeffuenx €7 éclasant. Une Ambafn-
de dans (apremsere Conr du\Monde Chritien, prolongie
pour {4 guastriéme foss au deli des termes ordinasres , fast
Voir a tout PUnivers, en la Perfonne de Menfeigneur
Votre Pere , unc ﬁdelit/e’j.m.r reproche , une fagcffe con-
ommée, une capacité fans bornes. Ces Nigotuations
reiterets de A!anfeigneur le Cardiral & Effrées, Votre
Oncley a Rome, par ordre de Sa Majeféc; duns lescon-
jonlures les-plus diljcates , oi la Polstigue y anlli bien
guela Nature, demandedenx yeux , non pour vorr plus
clasrs mass pour voir pless feurement , €7 avec plus d'é-
tendu? , ne marquent-clles pasune diffinition particu=
lieredemerste, € une confiance entsere en luforce &
en



EPITRE
en le prudence de [on génie. Et nediroit-on pas, quele
Monargue le pins éclairé que la France ast jamassex ,
pleinement content ¢ Jatssfast des fervices decesdesx
Hlufires Freves s [emble au milsen de tant de grands Su-
Jets s Blemtronver pas-un digne de lewr fueceder , jufgues
4 cegw'affocsé dla Pourpredel wn o ¢ rempliffant le me-
rsve de tows-les-dewx , Voss alliez Vosss-mbme continuer
4 foiitenir la glosre de la France, ¢ cellede Vos Ance-
Fres, furcét augufle Théatre, uniqguement defliné , ce
[femble dcenx de Vitre Nom, D' aillenrs ces grands ¢&°
Jamenx Explosts, par oi Monfeipnesr le Marbchal 5 Vo
tre Oncle, commengad fefignaler, an(fitis que Sa Ma-
jefié Leur honoré de la Charge de Vice-amiral, & que
debrust de [es Canons afust retentir partont ; Et [ur tout
ce prodige de valeur €5 de prudenc: qu’iL fit paroitre aTa-
batko , (o tout ce qus femblost devosr conconrir d [aperre,
la difpofition des liews oy le grand mombre des Ennemss
celusde leurs Vasffeaux , la difficulté de les aborder, le
Canon pointé powr leur deﬁ'mjé > toute une Ifle en un mot
arméc contre luy , [esbleffures méme €5 [es manfrages,
nont [ervy gu’drendre (2 Vie plus illufive, € [aVidtoire
plus glorieufe ) font voir en [aPerfonmesans de conrage
& intrépiduté , de conduite €7 de bowne fortune tont
enfemble,que ce Monde-ci [emble ne pas fuffire anx grands
€T vafles deffeins, €5 d toutes les gemereufes €7 hardies
entreprifesde Ceux de Vitre M;tjiﬁm. Pardonnex , MON-
SEIGNEUR, cette double (asllse de mon z:le, qus
weffanroit d: plaive qu'a Vitre modefiie ; mass qus agrée-
v« [ansdonte d ces premieres Tetes de tous Ibs Ordresde
L Etar . qui Vors ont Veu [oiitenir € préfider avectant
d'éclat , dans la plus celebre Ecole du monde ; o4 voss
avez commencé d jetter les premiers fondemens 5 €5 faire
concevosrles premieres efperances de cette Grandeur €
Dignité que Vosus pajfedez s & de toutes les autres qui
Poxs attendent o €7 anxquelles Vows powvez filegitime-
ment afpsrer. Fofe méme dire , que 'on a déjaven briller
en Vows par avance, tontes les margues &5 tous lesca-
raderes de certe future Grandeur, dans ces premiers
. *
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effuss de gemerofité , de juflice, ¢ de graces, guevows
atvex fast paroitre , déslentréede Vitre Epifcopat. Il off
don, MONSEIGNEUR,qn'slen re//; guelgue mar-
guedlaPaflerité; €T que ceux qui honoreyont dans les
fiecles aveniy lamemoire de feu Monfiewr Robanlt , (que
Meflienrs Vos Freress les Marguis de Cauvres €& de Té-
onines y avec les plus Grands de la Cour ,n'ont pas autre-
Jois déduigné d’avosy pour Maitre ) [rachent , gu'elie a
¢té affex cherea un Prélat de Vorre rang , non [eslement
ponr agréer que [es Ouvrages pofilunes paruffent fous fon
Nom ; mais posr donner aulfi accez a fes plies Proches
powr [ejufbifier devant Vowe 5 €5 pour Vous obliger a mar-
guerdelujoyede lewr smpocence, §'en avoss entrepris la
deffenfe, comme Bean-Peredu Deffunt , €'f'en devrois
partager la réro»nojﬂ’ance avecles Vivans /i Vosbontez
nemengagecient a btre entierement &7 [ans partage,
€ avec une vénération trés-profnde

MONSEIGNEUR,

De Votre Grandeur

Le trds-humble & trés-obeiffant
Serviteur,

CLERSELIER,

P RE-



E ne doutepoint qu'il n'y aitbien des gens
quitrouveront 4 redire auTitre que j"ai mis
1latéredeceLivre, Oewvres poffhumes de
Monfieur Rohanlt, &  qui ce frontifpice
ne plaira pas. Et fi par hazard vous,qui hfez
cect, €tiez de ce nombre, comme cela pout-
roit bien étre s je veux bien vous avertir ici dés I'entréde,
queni vous, ni tous ceux qui pourroient vous reflem-
bler , ne ferez pas les premiers: qui y auront trouvé i
redire, puis que moi.méme jel'ai condamné, & qu'il
ne m'apasplil.

Maisaufli 4 dire le vrai , ce n'eft pasune chofe fi facile
que I'on pourroit peut-étre s'imaginer , que dedonnerd
vt Livre,un Titre qui lui convienne; & qui lui convienne
juftement.Et méme j’ofe dire,qu’aprés s'étre bien donné
de la peine pour en chercher un), il eft prefque impoffible
de pouvoir jamais rencontrer au gré de tout le monde.,

C’eft donc comme une necefficé, que le Titre d’un Livre
foit controllé : mais qu'ille foir,d la bonne heure ; Pour’-
veu que drailleurs le corpsen foitbon, & necontienné
rien que de vray & deraifonnable, I'onnedoit pass'en
metrre fort en peine , ni chicaner beaucoup 1a-deffus.

Or je puis affurer qu’en présde cemt feiiilles que ce Livre
contient, & par confequent enprés de huit cens pages , il
n’y a rien qui ne foit entierement conforme 4 laRaifon, &
qui la puifle choquer le moins du monde. Chaque page,
chaqueligne, chaque mot, font autant de veritez , done
nous [ommes convaincus par la Lumiere naturelle , com-
me drant les réponfes vives & nettes de cette Lumiere in-
terieure,qui ne manque jamais de nous dclairer & de nous
uftruire , toutes les fois que nous la confultons , par I'ac-
tention que nous fommes obligez de préter aux chofes

. Y4 que
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que nous voulons bien concevoir, & que nous ne fommes
point honteuxd’apprendre. Aufli, n’eft-ce que faute de
cette attention , (commeI'a fore bien dit un celebre Au-
teur de ce temps,)que nous tombons tous les jours en de
lourdes fautes, foit enapprouvantce quenous n'enten-
dons point{oit en contredifant les veritez les plus certai-
nes, mais que nous ne voulons pas fgavoir, & auxquelles
mous ne donnons pas toute l'application qu'il faut’
pour les comprendre ; parce qu'elles font contraires 4
d’anciens préjugez dont nousne voulons pas nous défai-
1e, & dans!a pofleffion defquels nous fommes bienaifes
de nous maintenir,pour joiiir paifiblement de nétre mai-
trife , & couvrir par ceanoyen ndtre ignorance.

Cen’eft pasque je ne fceufle fort bien quel Titreil au-
xoit fallu mettre d ce Livre, pour qu'il luy convint jufte-
ment ; mais ce Titre n’auroit pas ¢td au gré duLibraire.
Etcomme,pour I'ordinaire,il arrive de laconteftation en-
tre les Libraires & les Auteurs fur ladifpofition du Titre;
£eux-cy n'ayant en veug qlue la conformité qu'il doit
avoiravec le Texte,afin que 'un ne démente pasl aucre;&
ceux-1d au contraire ne fe fouciant pas beaucoup de cette
conformité, mais voulant quelque cﬁofe de fpecieux , qui

uifle exciter lacuriofit¢ des Leteurs, & leur enattirer

lufieurs: il ne faut pass’étonner fi I'un eft quelquefois
‘obligé de ceder d'autre, pours'ajafter enfemble | & ac-
corrﬁr leurs differens.

Or perfonne ne peut douter que tout U'interée que peut
avoir un Libraire dans I'impreflion d’un Livre, ne foit
Jon interét propre & particulier;qui eft,quele Livre dont
il cntrcprcnj I'impreflion,ait du débit, qu'il ait cours dans
1e monde , & qu'il ne lui demeure pas fur les bras, renfer-
mé dans un Magazin,pour écre rongé des vers , & mangé
par la pouffiere, plitdt que dévoré par I'avidicé d'un
grand nombre de Curieux ; comme fans douteil fele
promet quand il commence une Impreflion. C’ci} pour-
quoi il a ¢té jufte de le contenter ici; & c'eftceque
j'ay prétendu faire par le Titreque j'ai mis a latére dece

ivre,
Mais
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Mais quelqu’un tournant 1d-defluss ici le feiiillet , pour
voir donc ce Titre fpecicux queje disaveir misa larére
de ce Livre, (ne Te reflouvenant plus quelil cft,) & ne
trouvant que trois ou Quatre mots fore fmples & fore
communs , croira peut-€étre que je mé fuis oublié de mon
deflein, ou quej'ai retenu,comme un fecret que je n’ai pas
voulu divulguer , ce Titre {pecieux dont je parle ; oubien
peur-éure qu'aprés lui avorr ingeniiment confefld que je
n’en {gai point d’autre que celui qu'il porte , il ne pourra
pas s'empécher des’emporter contre moi;en m'accufant
de mauvaile foy &d’ignorance. De mauvaife foy ,ence
que {cachant,comme’ai dit, le jufte Titre que 'on devoit
mettre 4 ce Livre,jene 'y ai pas voulu metre; & digno-
rance, en ce qu'il n’eft pas poffible que tout autre Titre
que I'on y auroit pii mettre, ne fiit pour e moins auffi
{pecieux que celui quej’y ai mis , & peut-€tre mémes plus
au goitt de toute le monde. Od enfin , peut-étre qu'aprés
€tre un peu revenu de fon emportement , pour m’en faire
une efpece d’excufe , & me rendre quelque juftice ;ayant
appris par le bruit commun , que-je nepafle pasdans le
monde pour un homme de mauvaife foi, nirtourdfait
iJgnorant » 1l me priera de bonne grace que je lui dévelope
onc le myftere qu'il ju(%e devoir étre renfermé dansce
Titre, pour meriter,fous des termes fi fimples, le nom de
fpecicux. Etencelaje confeffe qu'il aura quelque raifon;
& c'eft aufli ce que je vais ti(c]her de faire dansla {uite,

pour le retirer de la peine ot cela I'aura mis.

- Larépuration que Monfieur Rohault s’étoiracquife de
fon vivant,€étoit devenué (i grande, & fonnom fi celebre,
qu'il éroit connu non feulement dans tour ce Royaume ,
mais mémes dans route I'Europe. Etquoi que depuisfa
mort jufqu’aujourd’hui, il fefoit écoulé prés de dix an-
nées , pendant lefquelles il femble que fa memoire auroit
dii fe perdre, n’ayant rien pariidelui depuis ce temps-
li:neanmoins comme I'eftime qu'il avoir laiflée deluien
mourant, faifoit aifément croire 4 tout le monde , qu’il
n’éooit pas poflible qu'un homme comme lui fe fitt tepn
fansricn faire, enforte qu'il ne fiit rien refté, & quon

* [ - cue
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elit, pour ainfi dire, toutenfeveli & cnterré avec luien
le mertant dans le tombeau ; celaa fait que les plus cu-
ricux & les plus vigilans fe font aufli-tbt ((Ioigncufcment
informez s'il n’avoir point laifl¢ quelques Ecrits aprés fa
mort. Et le bruit s’¢rant répandu partout qu’il en avoit
Yaiflé quelques-uns:: j'ai depuis ce temps-1d éié fi fouvent
& fi puiflamment follicicé par les inftantes pricres d'une
infinité de perfonnes de toutes fortes de conditions, & par
Yes lettres frequentes que j'ai receué's de toutes parts, d'en
vouloir faire partau Public, quejen’aipti m'zndeffen-
dre., nimedélivier mémes de leurs preflantes follicita-

tions & importunitez, qu'en fatisfaifant d Jeurdefir.
C’eft donc ce Livre, ou pliitSt ce Reciieil de plufieurs
divers petits Traitez de Mathématique, qui paroitau-
jourd'hui. Maisfij'avois misa fatéte, ce Titrequ'il de-
vroit porter, celaluiauroit fait perdre une bonne partie
de l‘cf{’imc qu’on en avoitcon {i¢ auparavant fans le voir,
& auroit de beaucoup refroidi I'ardeur & la curiofité de
plufieurs;Car il y a partoutun figrand nombre de Livres
de Mathématique,, & ou tout cc quel’onfcauroir dire
touchant cette maticre,eft fi bien & {1 amplement déduit,
u'il ne femble pas poflible qu'on puiffe 12-deflus rien de-
rer davantage. ‘C'eft pourquoi pour ne pas tant fe dé-
vouvrir d'abord , & laiffer @ deviner aux Curieux quels
reavent étre ces Quvrages de Monfieur Rohaulr, il a fal-
il._: déguifer un peu le Titre ; & au lieu de nommer chaque
“{raité par fonnom, onaété oblige deles comprcn%rc
sousenfemble fous ce Titre general & {pecienx,d"Oexvres
ofthumes de MonffenrRobault, Or cestermes generaux
d'Oewvres pofthumes ; emportentavec foi, & font conce-
voir quelque:chofe de grand , quand celui qui en eft I Au-
teur, eft d’'un-grand nom, comme eft fans doute celui
de Monfieur Rohault; particulierement chez les Etran-
gers, ot la jaloufie ne regne point, & qui pour celaen ont
tolijours fait beaucoup d’eftime. Et ce font cux qu'un
Libraire a principalement 4 ménager , 4 caufe que le plus

_fouvent c'eft d’eux qu'il tire fon plus grand profir.

~_Aurelte,cen’eft pas fans peine & fans travail,que Mron-
: . ieur

.
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fieur Rohaulr s'¢roit acquis certe grande réputation. Il
eft vrai que la Narure, parun avantage tout fingulier ,
lui avoit donné un Efprit tout 4 fait Méchanique , fore
propre 4 inventer & a imaginer toures fortes de Machi-
nes ; & avec cela des mainsartiftes & adroites, pour exe-
cuter tout ce que fon Imagination lui pouvoit reprefen-
ter. Aufli fefafoit-il unplaifir d'aller dans les boutiques
de toures fortes d'Quvriers, pour les voirtravailler cha-
cun de leur Métier, & pour y confiderer avec attention
les divers Outils dont ils fe fervoient pour I’exécution de
leurs Ouvrages. Etc'droitune des chofes qu'il admiroit
le plus,& enquoi I'induftrie de I'Efprit humain lui paroif-
foit plus merveilleufe , d'avoir pliinventer tant de fortes
d’Inftrumens , quirendent le travail aif¢ , & fans quoiil
feroit impoffible de venir 4 bout d’aucun ouvrage. Mais
commie fon genie furpafloit de beaucoup eninvention &
& enadrefle celui de Ia plus-part des Ouvriers, anfh leur
donnoit-il fouvent de bons avis, {oit pour la conftrution
deleurs Outils, foit pour faciliter leur travail & dimi-
nuer Jeur peine ; & il ne leur difoirrien de particulier ,
qu'il ne mic auffi-tor la maind l'ceuvre, pour leur ap-
prendre lui-méme 4 le mettre en pratique.

CeNaturel ingenieux & pénétrant, dont la Nature I'a-
voit doii¢, lui rendoit fi facile tout ce d quoi il s"appli-
quoit, qu'il n'avoit prelque trouvé aucune difficultéd
apprendre les Mathématiques ; & pout celail ne lui avoit
point fallu de Maitre. Cleft pourquoilesayant, pour
ainfi dire, comme inventées de lui-méme, il les pofledoit
parfaitement. Auffi eft-ce ce qui lui donnoitun Frand
avantage pardeflus tous ceux qui comme lui faifoient

rofeffion de les enfeigner, & qui faifoit qu'onle préfe-
‘roit aux aatres, 4 caufe delanetteté & facilitd quecela
lui donnoit paur s'cxgliqucr. Je le pourroisici certifier
moi-méme, ayant été {on Difciplecomme lesautres, fi
je ne craignois que mon témoignage ne paffar pour ful-
pect. Mais il en aeu tant d'autresde toutes conditions
& desplus qualifiez du Royaume, foir delaRobe, foit
del'Epée, foit de la Cour, quine feroient pas de diffi-
g , ’ * ¢ culté
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culed de le certifier comme moi, s’il en falloit venir 3
cette preuve de fait, queje ne feins pointde dire ici har-
diment, que I'Ufage & I'Exercice lui avoient ouvert
PEfprit 4 une maniere d'enfeigner , fiaifée, fi claire, &
avec cela fi particuliere, qu'iln’y enavoit point qui zp-
prochitrdelui , & qui lui furen cela comparable.

Aufli, s'il m'eft ict permis de faire entrer dans fes
loiianges une chofe qui n'a été quen projer , &
n’a point eu d'execution : Si la mort ne nous 1'eiic
pas fi-tdt ravi, il éroit fur le point de recevoir le plus
grand honneur qu'il pouveit jamais avoir en {a vie, puif-
qu'on le deftinoit 3 étre le Précepreur de Monfeigneur
le Dauphin, pour lui enfeigner les Mathémariques & la
I’hilolgphic, auffi-tdt que le cours de fes Etudes'au-
xoitconduit jufques-ld. Etcequeje disicia fagloire, &
que j'avance {ans autre preuve que mabonne foi, n'eft
pourtant pas une chofe fi difficile d croire. L'exemple de
Meflicurs les Princes de Conti, qu’onluiavoitmisen- .
tre lesmains désleur bas dge, pour leur former I'Efprit
debonne heure , & forti?ige: leur Raifon , avancqu'elle
fe piit corrompre par les faufles idées d'une vaine Phi-
lofgphic, & qui donnoient 4 la Cour de fi belles mar-

ues de cette ouverture d’Efprit, & du progrés qu'ils
faifoient tous les jours fous fa conduite, pouveit bien
€tre un motif capable de faire venir certe penfée & ceux
qui avoient alors la dire¢tion fur les Ecudes de Monfei-
gneur. )

Mais quand bien mémesceque dis n'auroit été qu'a-
ne vaine préfomption de Monfieur Rohanlt , & une
faufle imagination dont l (e feroit Jaiffé flarer fur de trop
1égeres conjedtures, il me fuffit pour moi que je n’avan-
ce ici rien de moi-méme, & que jen'ayeappris de fore
bonne part. Et a I'égard de Mon({cur Rohault, quand
il fe feroit trompé dans fapenfée, celane pourroit rien
faire contrelui, ni porter aucun préjudice d fa réputa-
tion ; puis que cela méme en fuppoferoitune en luiaf-
fez bien ¢rablie, pour que I'on plic jerter les yeux fur
lui, comme fur une perfonne capable de remplic l&n

: pofte
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pofic fi honorable. Etdevrai , quoi que celan’ait point
cud'effer , foitparce que la mortl'a prévenu, foir parce
que cela ne devoit point ctre : cela neanmoins n’a pas em-
péché que (a réputation ne fe foit ¢tendué fore loin, &
n'arien diminué del'eftimequ’on enavoit.

Maisaprés tout , il n'eft pas mal-aif€ de deviner d’ou
lui eft venué cette grande eftime ; les caufes en font tro
publi?ues pour pouvoir étre ignorées. Chacun fgait qu'il
avoit ['honncurd’enfeigner la plus grande partic des jeu-
nes gens de la premiere qualité ; ceui le faifoir connol-
tre a la Cour. Etcommefes Efprits y font beaucpup plus
raffinczquailleurs, que l'ony épargne moins lesgens,
& que les défauts y font plus relevez : fi a Méthode d’en-
feigner n’en avoit été tout 4 fait exempte , il feroit bien-
16t devenu la fable & la riféede la Cour, & n'auroit pas
manqué d'éere baftoiié & méprifé de tout le monde,
Mais quand on a vix que Jes plus grands , d I'envi les uns
desautres, lui confiotent Finftru&ion de leurs Enfans ,
celaa fait que chacun 4 leur exemple I’a voulu avoir pour
Mairre ; jufques-ld méme, quepluficurs qui portoient
Ie bonnet , & qui profefloient publiquement dans les
Colleges, n’ent point eu hontede devenir fes Difciples.
Bienplus, fa répucation ayant paflé les limites de ce
Royaume, & s'étant répandu€ dans les pais étrangers,
il lui en venoit de toutes parts, & en fi grand nombre,
qu'il ne pouvoit plus fuffire 4 tous.

Toutcfois ce n’eft pas encore de 13 qu'ila tiré fa plus

rande gloire.Les Conferences publiques qu'il faifcit une
ois toutes les femaines , ot fe trouvoient des perfonnes
de toutes fortes de qualitez & conditions, Prélats, Ab-
bez, Courtifans , Doéteurs, Médecins, Philofophes,
Geometres , Regens , Ecoliers, Provinciaux , Etran-
gers, Artifans , enun mot des perfonnes de tout dge , de
tout {exe , & de toute profeffion, & o il pronongoit pre-
quautantd’oracles, qu'il faifoit de réponfes aux diffi-
cultez qui lui éroient propofées indifferemment par rou-
tes fortes de perfonnes, I'ayoient mis dans une fi grande
répusation , qu'il s'en eft trot;vé plaficurs , les uns par
7 ca-
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turiofité , pour {e donner la fatisfaction de 'entendre, les
autres par jaloufie , pour juger de fa doctrine & ticher de
lacombattre, quiontquitté leur pais, & entrepris de
grands voyages,

La Mdthode que Monfieur Rohault gardoit dansfes
Confereiices , étoit d'y expliquer I'une 2prés I'autre tou-
tes les queftions de Phyfique, encommengant parl’cta-
bliffement de fes principes ,, & defcendant enfuited la
preuvedefes effetsles plus particuliers & les plus rares,
Pour celail faifoic d'abord un difcours d’environ une
heure, lequel n'étoit point érudié , & ot ildifoi fimple-
ment ce que fon {ujet lui fournifloit fur le champ. Cleft
poun}uoi il permetroit & un chacun de I'interrompre ,
quand il arrivoit que ce qu'ilavoit dit, oun’avoit pas été
aflez bien compris , ou que quelqu’un trouvoit quelque
obje&tiona y faire, Etalorsavecune patience & mode-
ration que jai cent fois admirée, & dont lui feul étoit
capable, il écoutoit paifiblement tout ce qu’on lui vou-
loit objecter, pour extravagane qu'il piit écre , fans jamais
interrompre celui qui parloit ; & aprés avoir fatisfait &
fes objections , il reprenoit le fil de fon difcours ot il I'a-
voitquitté , & continuoitd expliquer le refte de la ma-
tiere.qu'il avoit entreprife. Aprés quoi la difpute éroit
ouverted tout lemonde ; non pas une difpute tumud-
tueufe, qui f¢ pafsit Gmplement en bruit, maisune dif-
pute paifible & honnéte, ou chacun propefoit modefte-
ment & nettement les difficultez qu'il avoit remarquées
fur la matiere qui avoit été agitée ce jour-13, afindes’en
inftruire, & de remporter du fruit de ces Conferences.
Et pour I'ordinaire Ia difpute finiffoit dés la premiere ré-
ponfequ'ily faifoit ; car aprés avoir reconnu par les diffi-
«cultez qu'on lui avoit propofées, cequi avolt manqué i

“fapremiereexplication, il réfumoit fi bien, & dansun
-fibelordre, toutce qu'on lui avoit obje&té , &y répon-
-doitavec tant de netteté & de lumiere, que ceux qui les
lui avoicnt propofées , & tous les autres fpectateurs dela
_difpute , n’ayantrien 4 repliquer , s’en retournoient fi fa-
tistaits de fesréponfes , qu'il s'attiroit I'admiration de
tout



P R E F A C E
rout le monde. Jen agpelle icidtémoin des milliers de
perfonnes qui ont aflilté plufieurs fois 4 fes Conferences,
& quiayant alors été charmez de la juftefle & de labeau-
té defes réponfes, & n'enayant s)as encore perdu le fou-
venir , le regrettent encore tous les jours.

Maisce qui arendu fon nom plus recommandable &
plus celebre, eft cerre Méthode fimple & facile dontil fe
fervoit pour expliquer les plus difficiles & plus curieufes

ueftions de Phyfique; comme la Lumiere , les Couleurs,
I’ Arc-en-ciel , les Lunettes, le Flux & Reflux de la Mer,
les proprietez de’ Ayman , la pefanteur de ' Air , les que-
ftionsdu Vuide , & quantitéd’autres. Car 4 I'entendre
parler li-deffus , vous euffiez dit qu'il étoit de concert
avec la Nature , & qu'elle prenoit plaifir 4 lui découvrir
fes {ecrets; qu'elle luiavoit fait voir les differentes par-
tiesdontles Corps font compofez , & lui avoit appris
quels effets devoient fuivre dela communication de leurs
mouvemens ; car il faifoir comme toucher an doigt tout
ce qu'il difoit fur ces matieres. Etafin qu'il n’en piit.re-
frer aucun doute , il y joignoit pour preaves quantitd de
belles experiences , qu'il faifoit devant rout fe monde , &
dont le plus fouvent il faifoit prévoir leseffets i chacun ,
( enfuite des principes qu'il avoit auparavant érablis , )
avant mémequed’en venir & I'épreuve.

C'eft ainfi qu’aprés avoirprouvd & érabli pour princi-
pela pefanteur delAir , il faifoit veir que tous ces effets

ue I'on a colitume d'attribiier 2 la crainte du Vuide,n’en
?ont que de fimplesdépendances,dont les confequences fe
tirent d'elles-mémes , & (ans beaucoup de raifonnement.
-Ex pour lefaire comprendre , & voucher, pour ainfi di-
re , au doigt & a l'eeil, il avoit fait faire toutexprés quan-
tité de Tuyaux de verre, de toutes fortes de facons, qu'il
remplifloit de diverfes liqueurs , telon les differens effers
-qu'il vouloit prouwer ; mais celle dont il e {fervoit le plus,
& qui lui ¢roit Ja plus commode pour fes experiences ,
érontle Vif-argent. Car comme une fort petite quantité
contrepéle d beaucoupd eau, & 4 unebien plus grande
.quantité d’Air, il pouvoitcommodément , & avecdes
’ Tuyaux
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"Tuyaux d'une médiocre grandeur , faire voir parexpes
rience la plus grande paruie des effers qui réfultent de cet-
te pefanteur. . n

Or entre tous ces Tuyaux , il en avoit inventé un d’une
conftruction tout-a-fajt ingenieufe & parriculicre,, fem-
blabled peu prés 4 la figure dont les Anatomifies (e fer-
vent pour reprefenter la grande Artere alcendante & def-
cendante ; par le moyen duquel il faifoit voir en méme
temps deux effets tour contraires , & pour cela méme
fort furprenans, dela pefanteur de I’ Air. Car aprésavoir
rempli ce Tuyau de Vif-argent, & fair toutes lescere-
monies requifes pour faire qu'en fe vuidant d'une partie
dans un vaiffeau, il en rca"at dedans la hauteur de deux
pieds trois pouces, comme il arrive d’ordinaire : on avoit
le plaifir de voir en méme temps monter le Vif-argent
dans un petit tuyau renfermd dans la branche d’enhaur,
& defcendre celui qui éroit refté danslabranche d’em-
bas , aufli-tdt que par une fort petite ouverture, faite {eu-
lement avecla pointe d'une épingle , on avoit donné
moyen a I’Air groffier d’entrer dans ce tuyau. Or cette
feule experience eft une preuve fi manifefte de la pefan-
teur de I'Air, & prouve en méme temps fi manifefte-
ment que c'eft cette pefanteur qui produit tous ces effets
merveilleux quon attribué ordinairementa la crainte du
Vuide, qu'il faut fe boucher les yeux, on n'en avoir
point , pour en douter.

. Samaniere d’expliquer la Lumiere & les Couleurs ¢toic
auffi admirable; & fi ceux qui veulent que les Couleurs
foient des Accidens Réels, & qui voudroient méme en
faire un article de ndere Foi, lui avoient fait honneusr
d’affifter cux-mémes a fes explications, & veu les expe-
periences dont il fe fervoit pour en découvrir la nature, &
fait voir quece ne font que des modifications differentes
de '1a Lumiere, {elon (Au’ellc tombe fur des Cotps dont
les parties ont diverfes figures & differens mouvemens ,
& que de 13 elle rpjaillic vers nos yeux avec les diverfes
modifications qu'elle a receu€s des Corps fur lefquels elle
cft tombee : je doute fort qu'ils cuflent voulu aprés cela

traiter
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' eraiter d’hérériques, ceux qui ne les regardentdu cdté
" desobjets, quecomme des %iffczentcs modifications de
la Matiere ; & ducbed de celui qui les appergoit, que
comme des fentimens ‘enlui, qu'il rapporte aux objets
qui les ontexcitez.

Ce ptinc?c fuppo(¥, il ne rendoit pas feulement rai-
fon, maisdes preuves fenfibles, de tour cequ'il yade
plus fingulier & de plus merveilleux dans !’ Arc-en-ciel, &

ue Mr.Def cartes,avant lui,a expliqué fi admirablement
us {es Méreores. Car par le moyen de certaings phioles
oubouteilles de verre , pleines d°cau, il faifoir remarquer
les endroits par ot les rayons de lumiere, qui fe changent
en couleur , entrent dans le verre ; les lieux od ils (e réfld-
chiffent;& ceux par ot ils fortent , pour venir de I fraper
nos yeux , avec les modifications qu'ils onc recenés de ces
diverfes réfiéxions & réfraétions, d’ou réfulte en nousle
fentiment des Couleurs. Quelquefois mémeilavoitl'in-
duftrie de faire paroitre dans fachambreun Arc-en-ciel
ardificiel , parle moyen d'une pluye qu'il avoit I'addrefle
de répandre aux licux od il devoir paroitre , {elon 'en-
droit ol le Soleil éroit alors; & de le recevoir fur une
toile bien blanche & bien uynie; ou fes Couleurs fe
pci%;z:znt fort exactement , donnoient le moyen aux
fpe&aceurs de les pouvoir confiderer avec (oin & exadti-
tude. :

Je w'aurois jamais fait, fi je voulois parcourir toutes
Yes diverfes experiences dont il {é fervoit pour juftifier fes
raifonnemens. Mais entre toutes celles qu'il communi-
quoitau Public, il n'y en avoit point qui furprit avec
plus d'étonnement I'Efprit des {peateurs, qui leur
donnitdavantage d’admiration , & qui excitit plus vive-
meat leur curiofité , quecelledel’Ayman. Auffi quand
on {¢avoit qu’il en devoir expliquer les proprietez, & en
faireles experiences, il y accouroit tant de monde, que
non feulement la Glle ot il les faifoit , mais toute {a mai-
fon , n’¢ioit pas capable de le contenir.

Ilavoit pour cela une boite , ot étoir renfermd rout ce
qui lui ¢ront neceffaire pour faire fes experiences ; d'ouil

tiroit
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tiroit chaque piece 'unc aprésl'autre, feloa effetoula
proprieté qu'il vouloit prouver , & I'experience que pour
celailavoird faire, Et quoi qu'ilne ditrienencelaque
cc qu'il avoit appris de Monfieur Def-cartes : nean-
moins,comme il rendoit les chofes fenfibles par le moyen
de (es experiences, & que fa Méthode de lesexpliquer
droit difterente dela fienne, cela faifoit quel’on et dic
. A
qu’il en eiit été I'Inventeur. Car Monfieur Def cartes
s’eft fimplement conteuté de rendre raifon de toutes les
roprictez de I'Aiman qui lui étoient connués , & que
es Curieux , avant lui, avoient obfervdes ; mais il nes’eft
pas mis en peine de les mettre dans un ordrequi enfit
connofitre la liaifon & la dépendance. Or c'eft ce que
Monficur Rohault faifoit dans fes explications publiques ;
ou aprésavoir rendu raifon de trois ou quatre propricrez
les plus communes de I'Ayman, il en déduiloit toutes
lesautres par une fuite fi neceflaire, qu'il n'y avoit per-
fonne dans I'Affemblée qui ne les remarquic aufli
bien que lui, & qui n'en prévic I'effec, avantqued’en
venir 4 l'experience.

Ces fortes de preuves fi claires, fi convainquantes , & fi ’
fenfibles, fort differentes de ces vertus & qualitez occul-
tes dont les autres Philofophes ont cofitume de & fervir,

ur rendre raifon de ce qu'ils ignorent , juftifient ce me
{emblebien clairement la verité des Principes dont elles
dépendent ; car le moyen de pouvoir tirer un figrand
nombre de confequences juftes, & que les effets veritient,
d'un fi petit nombre de Principes, fi ces Principesn’é-
toienc veritables ? Etn'eft-ce pas une chofe bien érrange ,
queces Principes érant clairs a I'Efprit, quelaRaifonen
érant convaincu€ , & que perfonne n'ayant pil découvrir
le moindre effet de la Nature auquel ils contrarient , de-
puis tant de temps qu'on les examine:: il y ait cependant
avjourd’hui des gens affez imprudens pour fe fervirdu
plus augufte & du plusincomprehenfible de nos Myfte-
res, pour les combattre, & pourtacher d'endéduire,
§'ils pouvoient , lafaufleré. Ces perfonnes ne prennent
pas garde fans doute aux inconveniens qui §'en enfui-

veut
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vent; puis quecontre leur deflein, ce qu'ils font ne fere
qn'd fournir des armes 4 nos Adverfaires ; & peurméme
étre capabled’cbranler la foi des Fid¢les, & de faire chan-
celer ceux qui ne font ‘pas encere bien affermis dans leur
croyance. Carcomme nous fommes tous Hommes , c’eft
a dire Raifonnables, avant que d’éere Chrétiens: cequi
perfuade la Raifon, entre pliicdt dans PEfprit, quece

ui nous eft enfeigné par la Foi. Outre que toyr ce qu'ils

fent, n'éeant fondé que fur des fuppofitions faufles, il
n'y a rien de plusinjufte & de plus dangereux, quede
farre combattrela Verité contre la Verite , ceft 2 direla
Foi contre laRaifonbien éclairée ; puis que I'une n'eft
jamais, & ne peut méme jamais étre contraire 3 l'aue
te. Cleft ponrquoi il fuffiroit pour toute réponfe,
de leur dire en un mot , qu'ils n’entendent point ce¢

u'ils combattent; & que touc ce qu'ils difent n’aauncun

ndement de verité. Mais nous verrons tantot ce que
nous auronsa leur objeéter, & peut-éexe auffi 4 leur xé-
pondre.

Monfieur Rohault voyant donc fa réputation fuffifam-
ment éuablie, & que dans laprofefion qu'il faifoit , il
n’avoit plus rien 4 ménager pour I'établiflement de fa
fortune, crut ne devoir plus refufer au Public lafacis«
faction qu'il defiroit de lui ; de mettre aujour{on Traité
. dePhyfique ; afin qu'on n’efit plusla peine de copier fes

Ecrits, ni de faire des Remarques particulicres fur ce
qu'il avoit traité dans fes Conferences publiques ; com-
me le faifoient la plus-part defes Auditeursau fortir de
ces Conferences , pour ne pas laifler échaper de leur
memoire ce qu'ils lui avoiententendydire, & profiter
par ce moyen de fes Legons.

Ce defir mémes fi naturel 4 1'Homme, d'acquerirde la
gloire , defir qui n’eft point biimable , quand les moyens
en font loiiab?cs & honnétes , le fit aufli réfoudre d con-
tenter li-deflus le Public. Bien plus, il jugea mémes qu'il
y alloit alors de fon honneur , de ne pas differer davan-
tage. Car voyant qpue fes Ecrits ét-ient cutre les mains
d'unc infinit€ de perfonnes, & qu'drant ainfi paflez’de
L main
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main en main, ils éroient devenus méconnoiffables , par
Ies fautes que chaque Copifte avoit ajoiitées d celles qui
s’¢rorent rencontrées dans {on Original ; outre que n'a-
yant mis Jui - méme dans ces Ecrits, qu'aurant qu'il
en falloit pour donner 4 fes Difciples I'envie d"apprendre;
mais ne s’y érant pas aflez expriqué & drendu, pour
pouvoird’eux-mémes en tirer une parfaite connoiflan-
ce, fansavoirbefoin de I'explicarion du Maitre : il prit
enfin la réfolution de faire imprimer ce Traitd, &dy
merere la derniere main.

. Or comme I'on mettotijours une grande difference ,
éntre ce que I'on ne fait que pour {oy , & pour le cabinet,
& ce que I'on fait pour étre vt par le Public: auffi ceux
qui avoient vii ces Ecrits particuliers qui couroient de lui
dans le monde, ont bien fgeu remarquer qu'ily avoit
biende la difference entre fon Livre & ces Ecrits. Maisil
nes'en faut pas beancoup éronner ; car ceux-ci n’éroient
que commcgc projet & le broiiillon del’Ouvrage parfait
qu'il méditoit de faire un jour, & qu'enfin lonaveu
paroitre 5 od comme il avoit deux fortes de perfonnes &
contenter , les Curieux & les Difficiles : ila tiché detra-
vailler de telle forte, que les uns n'y puflent trouver rien
d reprendre, & les autres rien 4 defirer.

C'eft pourquoi, pour fatisfaire au defir & i la curiofité
des premiers, il a traité dansfon Livre toutes les quefs
tions les plus curieufes de la Phyfique; & en les examinant
chacune d part , il s’eft donné la peine de defcendte jufl-
ques aux circonftances les plus particulieres , n’ayant
rienoublié en chacune qui plt meriter faréfléxion, &
lui ayant donné rout le jour dont clle eft capable. Cequi
fait que rout le monde s*éronne comment il aplenfi
peu de mots expliquer un fi grand nombre de chofes,
traiter en fi peu de pages un %grand nomnbre de %xr{cf-
tions, & faire de chaque Article prefquautant de Ré-
folutions.

Mais comme le nombre des Ficheux I'emporte de
bcalﬁcoup pardeflus I'autre, qu'ils font plus poineilleux
& lus a craindre, & qu'il efturéfdifficile de les pou-

‘ voir
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Voir contenter tous , chacun ayant des veus particulieres
touchant I'examen qu'il faitd'un Livre ; car les uns s"ac-
tachent 4 ladiction, lesautres i l'ornement du difcours,
quelques-uns vont au fond delamatiere, d’autres exa-
minent la verité des Principes, d’autres confiderent l'en-
chainement qu'ils ont & qu’ils doivent avoir avec les fu-
jets auxquels on les applique , d'autres par des veués d'in-
terée ne remarquent que fes endroits les plus foibles & les
plus négligez, pour avoir dequoi le faire méprifer, &
dautres enfin, par jaloufie, ou par un faux zéle,
cherchent dequoi faire déerier & rendre fufpeét ' Au-
teur & {adoétrine: Aoffice fonreux que Monfieur Ro-
haulta eu principalement en veut dans(fa compofition de
ce Traué-1a jafinde ticher, finondelescontenter tous,
au moins de fe-mertre hors de prife ;5 & depouvoir fe
rendre ce témoignage 4 foi-méme, d'y aveir fait tout
fon poflible;; & Ecurcufementil eftarrivé quele fucceza
furpafl€ fon atzente.

" Car premierement pour ce qui eft de la di&tion , tout
le monde demeure d’accord que les termes en font pro-
pres, bien choifis, & en ufage; enforte’qu'iln’yena
point qui bleffent 'oreille » ni qui laiffent "Efprit du
Le&eur en fulpens fur le fens & la fignification qu'ils
renferment. Et pour ce qui regarde la politefle & ['orne-
ment du difcours, la matiete qu'il y traiten’endeman-
de point d'autre, qu'une énonciation pure, nette, &
qut ne foit pointembarafl¢e. Erceft cequ'ileftaiféd’y
remarquer , chaque chofe y étanten fa vraye place 5 ot
ce qui précede n’actend pas fa clarté & fon intelligen-
ce dc ce qui fuir; & ouce qui fuit eft compris & con-
tenu dans ce qui précede , comme dans fon Principe g
& ainfi chaque chofe y ¢rant enfonrang, & dans fon
ordre, tout y paroit avec une grace & une beauté tout-a-
fait naturelle. :

Quant 4 ceax qui font capables de juger du fond de la
mariere, d’examiner les Principes dont elle dépend &
qui la fotitiennent , & decomprendre l'cncha‘mcn}enp &
les confequences qui ka prouvent : ce font eux princxpz-

‘ cment
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Tlement que Monfieur Robaule a toijours fouhaitd
d'avoir pour Juges ou pour Arbitres. Carcommeil éroit
a préfumer que des perfonnes d’Efprit n'auroient pas
voulu agir autrement que de bonne foi , il nelui pouvoit
arriver i leur égard que I'ume de ces deux chofes: ou de
les avoir pour {es Approbateurs , ou deles avoir pour des
Cenfeurs ; & I'une ou I'autre ne lui pouvoitéere que trés-
avantageufe. Car s'il arrivoit qu'il les elic pour Appro-
bateurs, c’¢toit ferendre eux-mémes les Paranymphes
de fon Livre; ¢’€roit ouvertement, & par leur exem-
ple; perfuoader lesautres des veritezqu'il contient; ¢'é-
toit enfin leur en faire concevoir bonne opimon, &le
canfirmer lui-méme dans la fienne. Etaucontraire, s'il
arrivoit qu'il delit les avoir pour Cenleurs, c'¢toit ajoii-
ter un nouveau moyen de s'inftruire, 4 ceux dontilavoit
cofitume de fe fervir. Et d direla verité, ilauroit fore
fouhaité d'en rencontrer plufieurs qui euflent bien vou-
lu avoir cette bont€ ou cetre complaifance pour lui, que
de lui faire connoitre fes fautes ,-lui montrer en quoi il {e
feroit mépris, & lui marquer.ce qu'il aaroit df metire
dans {on Livre pour lerendre plus parfaic quiln'eft. -

Mais perfonne n'a jamais voulu lui rendre ce bon offi-
ce. Tant s’en faut, tout le monde I'a receu avec tant
d’applaudiffement & d’approbation , que de fon vivant
une infinité de perfonnes de qualité.& de merite lui en
font venus faire leurs complimens & conjoiiiffances. Et
depuis fa morr, jai receu moi-méme de toutes parts
tant de témoignages de I'eftime que chacun en fair, &
€0 regois encore tous les jours, qu’on peut gire qu'il n'y
a gueres de Livrede cegenre , qui foit fi univerfellement
approuvé.

Au refte, on ne fcauroit gueres apporter de meilleur
témoignage de cette eltime generale que chacun en fait,
que de voir qu'il a déja éié ici imprim¢ pour la quatrié-
mefofs ; quenos Libraires tichent partout de le contre-
faire; que dans les pais étrangers il s'imprime publique-
ment ; & H:e d‘ja on I'a-traduit en plufieurs Langues.
Nos Protefieurs méme ne font point d;; ferupule d'en ti-

N rer
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rer une partie de leurs plus belles démonftrations 5 de
I'indiquer 4 leurs Ecoliers comme un des meilleurs Li-
vres qui ait paru depuis long-temps fur une femblable
matiere ; & d’en faire un des principaux ornemens de

leur Cabinet & Bibliotheque. '
Ccicndam » nonobftant certe generale & univerfelle
approbation, comme la Science & la Vertuengendrent
fguvcnt I'Envie & la jaloufie , il s’eft trouvé des perfon-
nes aflez indifcrettes , ou pliedt affez malicieufes,
pour faire courir de mauvais bruits, & de I'Autenr &
defon Livre. Decelui ci, ayanteul’efronterie & I'im-
pudence d’écrire contre la verité, quelado&rine qu'il
contient avoit ¢té trouvée fidangereule & fi mauvaife ;
qu'onl'avoit faitbriiler par la main d’un Bourreau ; Etd
I'égard de"Auteur , cerrains Efprits mal - faits & empor-
tez , ont eu pour lui fi peu de refpect & de retenué,
qu'ils n'ont pas feint, en g:)efcncc de Monficnr de
Blampignon Docteur de Sorbonne, Curd dé faint-Me-
deric fon Pafteur, de rendre fa Foi fulpecte; & ‘de le
traiter d'Hérérique, au fujet du plus fEint & du plus au-
gufte de nos Myfteres, I'accufant de ne pas croire la
Tranflubftantiation. Ce quifit que Monfieur de Blampi- -
non , qui d'ailleurs éroit affuré de la Foi de Monfienr
ohault, pour s'étre plufieurs fois entretenu avec lui fur
ce Myflere, fe crut obligé, lorfqu'il lui porta le faint Via-
tique, pour avoir des T émoins qui puflent comme lui ré«
pondre de {aFoi, del'interrogeren prefence detourela
Compagnie quiaffifta a cette pieufe & trifte ceremonic
fur les principanx Articles de notre Croyance, & entr'au+
tres fur celui dela Tranflubftantiation ; lui demandant
publiquement , s'il ne croyoit pas cette converfion mi«
raculeufe qui fe fait en ce Sacrement , de toutela fubftan-
ce du pain en la {ubftance du Corps, & de toute cel-
le du vin enla fubftancedu Sang de Nétre Seigneur Je-
sus-Curist, que 'Eglife appelle Tranflubftandation..
Aquoi Monfieur Rohault répondit : qu'd la veritd il éroit
" un trés-gtand pécheur , ‘mais qu'il navoit jamais douté
de rout ce que la Foi nous enfleigne, & parciculiers-
ment
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ment touchant cc Myftere ; qu'il pouvoit fe reflouve-
nir des entrctiens qu'ils avoicnt eus autrefoisld-deflus
enfemble ; & qu'il n’ignoroit pas quelle éroit furccla
faFoi: maisqu’il voyoit bien que Ja demandequ'il lui
faifoits nevenoit que des mauvais difcours qu'on lui
avoit tenus de- lui 31: ce point. Dequoi il s’étonnoit
d'autant plus, que fi ce reproche, de ne pascroirela
Tranﬂubﬁan tiation, pouvoit tomber fur quelqu'un, ¢’é-
toit moins fur lui que fur beaucoupd‘autres; puis que
felon fes Principes mémes, la Tranflubftantiation roit
tellement renfermée dans ce Myftere, que s'il n’y en
avoit point , ilferoitimpoflible quele Corpsde Jesu s-
Carirst yfir, ni par confequent Jesus-CHRIsT
méme. Mais qu’il confefloit avec toutel Eglife, qu'il
y avoit en ce Myfterc une veritable Tranflubftantiation
dupain au Corps, & duvinauSangde Notre Scigncur
Jxsus-CHRIsT 5 & quecé Article de nétre Foi , fifoit
undes Articles de fa Croyance. Cette réponfede Mon-
fieur Rohault, ou plitedt cette profeflicn publique de fa
Foi, contenta fort Monficur de Blampignon ; tant par-
ce que le falur de fon Parroiffien lui €toit cher, que parce
qu’il étoit bien aife d’avoir des Témoinsqui, comme
lui, euflent dequoi pouvoir confondre ou dérromper
ceux qu'ils pourroient encore i l'avenir entendre mal
parler de lui touchant ce Myftere. Etce qu'il avoit pré-
veului arriva ainfi qu'il I'avoit penfé ; car désle méme
jour, il rencontra un de ces Médifans, ou du moinsun
de ceux que d'autres avoient [¢duit par leurs calomnies ;
lequel ayant appris qu'il avoit portd lefaint Viatique 4
Monfieur Rohault, ne manqua pas de lui en faire repro-
che, & de luidire , qu’il s’éconnoit fort , qu'un homme
dclairé comme Jui, fe fit tellementlaiflé furprendre &
abufer, que d’avoir adminiftré ce Sacrement a une per-
fonne qui ne croyoit pas la préfence réelledu Corps de
JEsus-CHRIsT au faint Sacrement, puis qu'il ng
croyoit pas la Tranflubftantiation. A quot il fut 2iféd
Monfieur de Blampignon de répondre , qu'il auroit fort
fouhaité del'avoir eu lui-méme, iln’yavoit qu'un mo-
’ ment,

-
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ment , pour Témoin de la Foi de Monfieur Rohaule
touchant ce Myftere; qu'il ne doutoit point qu'il n’efic
éeé bien joyeux, & mémes fort édifi¢, deluientendre
faire li-dleﬂ'us fa confeffion de Foi, laquelle il luiavoit
fait faire publiquement , avant que de luiadminiftrerle
faint Viatique. Que fans doute celal'auroit détrompd,
& l'auroit obligé en méme temps de dérromper ceux
qui pouvoient lui avoir infpiré ces mauvais fentimens.
Aurefte, cequejedisiti, n'eft pas un conte fait 4 plai-
fir; c'eft une verité, dont ileftifé i un chacun des’é-
claircir ; puis que Monfieur de Blampignon eft encore
vivant ; lequel ne refufera pas de le certitier, fi I'on veuc
fe donner la peine de s’en aller informer 4 lui.

Puis donc que Monfieur Rohault n’a trouvé jufques-
ici que des Approbateurs de fes Quvrages ; & que ceux
quiont of¢ mal parler delui & de fonLivre, ont été re-
connus pour des injuftes Calomniateurs : ce n’eft pas
fans raifon ni fondement , que j'ai dit au commence-
ment de cetre Préface, qu'un Livre qui porre fon nom,
ne peut que donner la penfée de quelque grand Ouvra-
ge, quand d'ailleurs on ne s'en explique point. C'eft
pourquoi j’ai mis pour Titre d ce Recueil , Oewvres poft-
bumes de Mor;ﬁmr Rehawlt , pour exciter par-li lacu-
riofité de plufieurs, les attirer chez le Libraire, & les
obliger par ce moyen de le feiiilleter d’un bout 4 'autre ,
pour vour ce qu'il contient, la maniere dontleschofes
y font traitées , & la difference qu’il y a entrece Livre
& les autres qui traitent de femblables matieres ; car je
m'affure qu'il y en aura peu , quiaprds I'avoir veu, s'en
retournent les mains vaides.

GComme Monfieur Rohaule n’eft pas le feul de qui 1'on
a tenu de mauvais difcours, & rendu la Foi fufpecte 5
mais qu'il y en a eu d’aflez imprudens & indifcrets, que
de condamner hardiment, & par desLivres publics, la
doétrine de Monfieur Des-cartes, comme contraire a la
Foi, & conforme aux Erreurs de Calvin: I'onnedoit
pas trouver mauvais, fi ayant €té'misaurang & alaté-
tedes Cartefiens, pour lever le fcandale & Jes mauvais:

e foup-
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fousu;ons que ccli a pii faire naitre dans I’Efprit de
uelques-uns , touchant leur Foi & leur doétrine , je
isici:

Premierement , Your ce qui regarde leur Religion,
Que graces 4 Dieu ils font fort bons Catholiques ; qu'ils
ne chancelent point dans leur Foi 5 qu’ils ont pour I'E-
glife , & pour les Décifionsdes Conciles, toute la foil-
miffion que 'on fSauroit defirer des Fidéles les plus zé-
lez & les plus fimples; qu'ils ‘n’examinent jamais les
veritez de fa Foi par leurs Principes, comme pour ju-
ger ce quils doivent croire ou ne pas croire ; mais qu'au
contraire, ils s'affurent & fe confirment dans leurs Princi-
pes » parce qu'ils voyent qu’ils font plus conformes aux
Articles de notre Foi, aux Décifions des Conciles, au
fentiment des Peres, a la Tradition, & ala veritable
Theologie, que ne le font ceix qui font communément
receus; ce qu'il ne leur feroit pas fort difficile de verifier,
fionvouloit leur permettre d’en faire lapreuve. -

Et pource quiregarde leur doétrine, je croi pouvoir
dire que ceux qui I'ont publiquement décride, nel'ont
jamais bien entendu€ ; qu'ils leur attribuent cent abfur-
ditez dont ils ne demeurent pas d’accord , & quilsles
font parler tout autrement qu'ils ne penfent. Car s'ils
en avoient le moins du monde de connoiffance, bien
oin de les blamer , & d'inve&iver, commeils font, con-
tr'eux, ils {e rendroient peut-étre i leur fentiment, &
feroient les premiers 4 approuver la maniere avec la-

uelle ils s’expliquent fur le Myftere dont il s’agit, &
ﬂont ils veulent 1cur faire un crime; laquelle maniere
n'eft nullement celle qu'ils combattent , & qu'ils re-
vétent de cent extravagances, qui larendent fansdoute
fortridicule. Mais en verité, 1l me femble que ceux
qu'ils attaquent ainfi , ont donné d'aflez bonnes mar-

ques de la juftefle de leur Efpric, pour neleur pasattri-

buer des vifions & des chimeres fi hors de fens & de
compréhenfion.

Aufli, bien loin decela, I'explication que Monficur
Def-cartes donne lui-méme a cc Myftere, eft mtu;:‘l IE

[N



P R EF A C E

& fi fimple, & avec cela fi conforme 3 ce que la Foi
nous enfeigne, au fentiment des Peres, & aux Dédi-
fions des Conciles ; & réfout ficlairement les plus gran-
des Wifficultez qui s’y rencontrent : que tout Myftere de
Foi qu'ileft, Ia Raifon n'en eft pontchoqudée, & ne
trouve rien qui I'effarouche, Enforte qu’il {eroit peut-
érre dubien de 'Eglife, qu'elle fiit fericufement exami-
née par ceux qui ont l'authorité ¢n main, & quiont
. droit d’en juger. Car fi une foiselle éioit receué , il fe-
roit impo[ﬁbi’e que toutes les Héréfies ne tombaffent
par-terre; & qu'il plit y avoir d'autre Croyance tou-
chant ce Myftere , quecclle de I'Eglife Catholique,
Apoftolique & Romaine. Deforte que nil'Impanation
des Lutheriens, ni la Figure des Calviniftes, pi toute
autreHéréfie que ce puifle étre, ne pourroit réfifterd la
force & ala clarté de cette explication.
Cependant pour faire voir par quelque exemple, que
cen'clt pas temerairement qu'ils avancent ces chofes 5 &
ue des Principes dontils {e fervent, 'on en peut tirer
es confequences fort juftes pour nous fortifier dansla
Foi, & pour laconduite & le réglement de nos meeurs 3
& qu'an contraire , de ceux de ces faifeurs de Livres, .on
en peut tirer de tout oppofes ; prenons pour exemplece
ce qui les effarouche le plus , & quiles fait tant crier con-
tre Monficur Del*cartes & fa doétrine

€1l et vrai , comme Monfieur Def-cartes le Frc’tcnd ,
quel'effence dela Matiere, ouduCorps, confifte dans
I'étendug en longcut » largeur & profondeur : il n'eft pas
difficile de comprendreque’Ame del'Homme, ouce
Principe interieur qui e?t en lui capablede penfer, eft
une Subftance diftinéte du Corps. Car il eft vifible que
I’Etendué , de quelque maniere qu’on la congoive tail-
I¢e & remuéde, ne peutjamais ni raifonner, ni vouloir,
ni méme fentir. Ainfi, cequi cft en nous qui penfe , eft

neceflairement unc Subftance diftingude du Corps. - -
Les connoiffances, les volontez, les {fentimens a&uels,
font atucllement des manieres d'étre de quelque Sub-
ftance. Or toutesles divifions quiarriyent d la Matiere
*K ou



P R EF A4 C E
oudl'Etendué, neproduifent enelle que des figures ; &
tous {es mouvemens, ne produifent autre chofe que des
rapportsde diftance 5 I'Erendu€ n’eft pas capable d’antres
‘mcdificatiaps. Donc notre penfée , notre defir , nos fen-
timens de plaifir & de douleur, font des manieres d’éire
d'une Subftance qui n’eft point Corps. Donc ’Ame de
I'Homme eft diftingude du Corps. Etcela pofé, voici
de quelle maniere Ion peut démontrer qu'elle eftim-
mortelle.

" Jamaisaucune Subftancene s’aneantit par les forces or-
dinairesde la Nature ; car comme la Nature ne peut faire

uelque chofe de rien, aufli ne peut-clle réduire quelque
chofe & rien.

Les ganieres des Eftres peuvent s’aneantir ; par cxem-
ple, larendeur d'un Corps fe peut détruire; car ce qui
eft rond peut devenir quarré, Mais cette rondeur n'eft
pasun Eftre, une Chofe, une Subftance ; cen’eft qu'un
rapport d*égalité, dans la diftancequi eft entre les par-
ties qui terminent ce Corps , & celle qiti-en eft le Centre.
Aing ce rapport changeant , larondeur n'eft plus; mais
1a Subftance ne peut étre réduite d rien,

Or par les raifons que je viens de dire, I"Ame n’eft
point une maniere d'¢ere du Corps; Donc elleeftim-
mortelle. Et quoi quendtre Corps fe diffolve en une in-
finité de parties de differente nature , & que la conftruc-
tion de fes organes f{c rompe: I’Ame ne confiftant point
dans cette conltru&ion, ni dansaucungautre modifica-
tiondela Matiere , il eft évident que Ia diffolution, ni
mémes 'anéantiflement de la Subftance du Corps hu-
maia ( fuppofé que cét andantiffement fiie veritable )
ne peut anéantir la Subftance de ndtre Ame.

Voici encore une autre preuve de I'immortalité de
I' Ame fondée fur le méme Principe.

Quoi que le Corps humain ne puiffe étre réduit & rien,
a caufe que c’eft une Subftance , 1l peut neanmoins mou-
xir, & toutes fesparties {¢ peavent diffoudre , parce que
FEtendué fe peur divifer. Or I"Ame ¢rant une Subftan-
cc diftingude de U'Etendu , clle ne peut éere diyifée 5 ear

g on
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‘on ne {cauroit divifer une penfée , un defir , un fentiment
de doulear & de phaifir, d;; méme que ['on peutdivifer
un Quarré en deux ou en quatre Triangles. Donc la Sub-
ftance de I'Ame eltindiffoluble, incorruptible, & par
confequent immortelle; parce qu'elle n'a point d’é-
tendué.

Voila de veritables démonftrations , qui convainquent
PEfprit de tout homme qui veut étre attentif; & aux-
quellesil faut fe rendre , ou renoncer ala Railon,

Mais i , comme le prétendent ces Auteurs incon-
nus, I'eflencedu Corps confifte dans quelqu’antre chofe

que dans I'Etendué : comment convaincront-ils les liber-
tins, que nbtre Ame n'cft ni materielle ni mortelle 2
1ls leur fotitiendront,, que ce quelqu'antrechole, en quoi
ils difent que confifte 1'eflence du Corps, eft capablede
penfer; & que la Subftance qui penle, eftlaméme que
celle qui eft écendué. Ques’ilsleur nient, ils leur ferone
voir quec'eft fans raifon ; (l)uis que felon leur Principe,
le Corps ¢rant autre chofe quedel’Etendué , ilsn’ont
pointd’idée diftin@e de ce quece peut étre; & quainfi
1ls ne peuvent (cavoir , fi cette chofe inconnué n'cft poine
capable de pcn(%r. Ceux qui ont tant foit peu de difcerne-
ment , peuvent voit aifément les dangereufles confe-
quences qui fe peuvent tirer de 2,

C'eft pourquoi ceux quifont un crime 4 nos Philofo-
phes, dece qu'ils démontrent que I'Erendué n’eft point
une manictc?l’étrc » mais I'eflence méme du Corps, ou
de la Mariere, devroient penfer aux ficheufes confe-
quences qu’on peut tirer de leurs Principes 5 & ne pas ren-
verfer Japrincipale , ou mémes la feule démonttrarion
que I'on peut avoir de la diftinétion qui eftentre!’Ame
&le Corps, Car enfin la diftin&ion de ces deux Parties
de nous-mémes, prouvée par des idées claires & diftinc-
tes, comme l'ont fair nos Philofophes en plufieurs en-
droits, eft de toutes les Veritag celle qui eft 12 plus fécon-
de & la plus neceflaire, foit pourla Philofophie, foit
pour la Théologie, foit aufli pour Ia Morale Chrétienne.

1l eft donc bren important, lors qu'il s'agic del'éea-
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bliffement de quelque Principe, de prendre garde de ne
rien admettre quine foit clair 4 I'Efprit; c’eftlaclartd
qui nous perfuade, Tli nous convainc , & qui nous afflure
dela Verité ; fanscelal’on ne peut s'affurer de rien. Mais
quand un Principe eft clair, toutes lesconfequences le
fontaufli; 'onen voit aifément la fuire & la liaifon. Et
comme les Veritez s’entretiennent toutes, & qu'elles ne
font point contraires les unes aux autres : 'on ne fcauroit
tirer de confequence coutraire 4 la Religion, d'un Prin-
- cipe quieft évident. Mais lors qu'un Principe n'eft pas
dvident, qu'il eft obfcur, qu'il ne porteancuneidéede
foya I'Efprit, & qu'il aparconfequent la vraye marque
de la fauffeeé i il n'y a riende plus facile & ceux quii f¢a-
vent tant {oit peu I'Artderaifonner, qued'entrerdes
confequences contraires & la Foi. Delorte ques'il ¢roit
permis de rendre fulpeéte la Foi des autres hommes,, par
des confequences tirées des Principes dontils (ont per-
fuadez : commeil n’ya point d’homme qui ne (e trompe
en quelque chofe, & qui ne prenne pour vraice qui ne
Peft pas, il o’y en a point aufli que 'on nephreraiter
d'Hcréique. Et ainfi, c'eft ouvrir Ja porte d uneinfi-
nité de querelles & dedifputes, quede laiffer aux hom-
mes laliberté de rendre ufpe@e la¥oi de ceux qui en ma-
tiere de Philofophie ne font pas deleur fentiment. Aufli
je ne puis comprendre, comment fur des confequences
que l'on defavoiie , on fe plait de faire pafler pour
Héréuiques, des perfonnes qui font trés-folimifes &

I'Eglife, & 4 toutes {es Décifions.
Chacun fcait que I'on doir diftinguer la Théologie
d'avecla Phi?o('ophie 3 les Articles denbere Foi , *d’avec
les Opinions des hommes ; les Veritez que Dieu apprend
a tous les Chrétiens par une authorité vifible, decelles
qu'il ne découvre qu'dquelques perfonnes en récompen-
fede leur attention & de leyr travail. Des chofes qui dé-
pendent de Principes fi dfferens, ne doivent pas fans
doute étre confondués. L'on ne doute point aufli qu'il
pe faille faire fervir les Sciences humaines d la Religion ,
chacun en demeure d'accord ; mais celafe doit faire dans
: un
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un Efprit de paix & decharité, fansfecondamner les
uns les autres, tant que 'on convient des Veritez que
I'Eglife adécidées ; car c'eftainfi quela Verité fe décon-
vrira, & qu'ajofitant de nouvelles découverres 4 celles
des Anciens , toutes les Sciences fe perfectionneront de
plus en plus. .

Mais I'Imagination de la plus-part -des hommes ne
s’accommode pas des nouvelles decouvertes. La nouve-
auté des {entimens , méme les plusavantageux 2 Ia Re-
ligion , les effraye; &ils %miliarifent facilement avec
les Principes les plus faux ™ les plus obfcurs , pourveu
que quelque Ancien les ait avancez. Et lors qu'ilsfe font
ainfi familiarifez avec ces Principes, quelqu’obfcurs qu'ils
foient, ils les trouvent dvidens, & lesregardentcom-
me trés-utiles, quoi qu'ils foient trés-dangereux, Ilss'ac-
cofirument méme fi bien , d dire & 4 dcouter ce qu'ils ne
congoivent point , & 4 fe défaire d'uncdifficulté réelle

ar une diftinétion imaginaire, qu’ils demeurent toit-
jours rés-{atsfaits de leurs faufies idées , & ne fgau-
roient méme fouffir qu’on leur parle un langage qui foit
clair & diftin&: Semblables en cela d ces perl%nnes qui
fortant d’un licu obfcur, apprehendent la Lumiere , & ne

euvent la fupporter, s‘imaginant qu'on les aveugle,
ors méme que l'on tiche de diffiper les tenebres qui les
environnent. :

Ainfi, quoi que Monfieur Rohault ait fait voir plu-
fieurs fois gans fes Conferences publiques, par pluficurs
juftes raifonnemens & confequences, qu'il eft dange-
reux de folitenir, par exemple, que les beftesont une
Ame plus noble que le Corps : cependant, comme cgtte
opinion eft ancienne, & que la plus-part des hommes
font accofitumez 4 lacroire ; & que celle qui lui eft con-
traire , & qui ne les fait confiderer que comme des Ma-
chines, ale caractere delanouveauté : ceux qui jugent
dela dureté des opinions , pliitdt parla frayeur & lafur-

, prife qu'elles produifent dans I'Imagination, que par
*évidence & la lumiere qu'elles répandent dans!'Efpric,
ne manqueront pas de regarder cetee opinion des Car-
LA - wfiens,
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tefiens, comme dangereule; & ilscondamneront bien
plitdr.ces Philofophes comme temeraires, qu'ils ne fe-
ront ceux-ld mémes qui foliiennent que les beftes fone
capablesde raifonner.

Deli vient , que fi dans une Compagnie , quelque per-
fonne un pgu grave vient & dired’un ton {erieux , ou
pliidtavec cérair que répand fuir le vifage, I'Imaginas
tion , lors quelle eft furprifc & affrayce par quelque
chofe d'extraordinaire : Enverité les Cartefrens /c(‘mt Q'é-
Prangesgens; tls fo'ltimneﬂut les befles n'ont posnt
& Ame : Iapprehende fort gu®hien-1it ils n'en difent an-
zant de ' Homme. Ccla feul fera fuflifant pour perfuader
pluficurs perfonnes que ceite opinion eft dangereufe 5 il
n'y a pointde raifons qui puiflent empécher P'efler dece
difcours fur les Imaginations foibles. Et {i par hazard il
nie fe trouve dans Ja Compagnie quelque Efprit vif &
enjoiié¢,, qui en fafle voir le ridicule , & qui parunair
fier & refolu,ne raffure laCompagnie de la peur qu'on lui
aura faite : les Cartefiens auront beau [c tourmenter , ils
n'effaceront jamais par leurs raifonnerfens, I'impreflion
qu'on aura donnée d’eux & deleur doéirine,

Cependant il n’y auroit rien de plus facile que de faire
voir I'excravagance de ce difcours ; iln’y auroit fimple-
ment qu'a mectre la Définition 4 laplace'du Défing. Car
fi par exemple, quelqu’un difoit feneufement : Les Car-
sefiens fent détranges gems s ils difent queles befles me
penfent ny n;fmt‘mt point : I'epprelende fort que bien-
26t ils w'en difent autant de poss; Certainement onfe
mocqueroit d’une perfonne qui avanceroit un tel dif-
coyrs ; & chacun jugeroit ai{ément que {on apprehen-
fion {eroit fort impertinente, & fort mal-fondce. Car
que les beftes foient toutce que I'on voudra, qu'elles
penfent ou qu’elles ne penfent poie , qu'clles fentent ou
qu’elles ne fentent point : cela ne prouve & ne con-
clud rien 4 nétre égard, & n’empéchepas que nous ne
foyons cc que nous fommes , & que chacun ne foit
convaincu de fapropre penfée, & gc fon propre fenti-

ment.
Maas
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Mais la plus-pare des homes ne font pas capables de
déméler les moindres équivoques ; principalement lors
que leur Imagination elt effrayée par I'idée de quelque
Rouveauté qu'on reprefente comme dangereafe. Outre
quel'air, & les manieres -avec lefquelles on ditles cho-
fes , nous perfuadent fans peine, & fouvent mémeavec
plaifir ; mais la Verité ne fe découvre point fans quel-
que application d'E(prit , dont plus de la moitié¢ du mon-
de n’'efl pas capable.

Mais je ne m'appergois pas que cette Préfacceft dédja fi
longue , quejecrains mémes qu'elle ne (oit ennuyeufe ;
& cependant je n'ai encore rien dit de mon fujet , n’ayant
julques ici parlé que du Titre qu'il porte. Cela pour-
tant ne s'eft pas faie fans raifon ; car voyant quejen’a-
vois-que fort peude chofes a dire touchant le corps de ce
Livre, quineanmoinscft aflez gros, j'ai cruqu'ilnelui
falloit pas mettre une téte qui lui fie tour d fait difpro-
pbrdonnde. Etpour avoir de la matiere, je mefuisun
peu étendu fur les loiianges de I’ Auteur ; foiz pour laiffer
a la Pofterité ce petic monument de fa gloire, foit pour
deffendre fa perfonue & fa doctrine des infultes de fes
Euvieur., .

Je viens maintenant 3 mon {ujet, dont je n’ai que deux
motsadire. -

Ce Livre neft autre chofe qu'an Recueilde pluficurs
differens Traitez de Mathémarique , que Monficur
Rohault avoit colitume d'enfeigner 4 ceux qui lui fai-
foient I'honneur de vouloir bien ["avoir pour Maitre. 1l
n’eft pas neceffaire qae je les défigne tous ici par leur
nom , puis que cela (e verraci-aprés par la Table. Je puis
dire fenlement, que bien que ces Traitez foient trés
communs , leschofes y font touchées d'une maniere qui -
weft pascommune. Car Monfieur Rohault avoitcelade
particulier, que nes’étant jamais appliqué a beaucoup
approfondir ces parties de Mathdmgytiques, qui érant
d’une trop grande & trop profonde {péculation , & ab-
ftraction , font de 1‘pcu d’ufage parmi le monde , { quol
que fans doute ce foicnt pourcant celles qui font davan- -

. ¥ 5 R uy
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tage paroitrela (grandcpr de UEfprit humain , & jufques
on peut aller {acapacité & for} crendué, ) maiss’étant
uniquement attaché 4 celles qui entrent plus dans le com=
mercedeshommes, & dont il eft prefque impoffiblede
fe pouvoir paffer: aufli s’¢toit-il erudi€ 4 les bien com-
prendre, & patticulicrcmeqt i trouver des manieres pro-
pres a les faire bien concevoir aux autres.

C'eft ce que je me promets ‘gue I’on reconnoirra facile-
mentici, parles expreflions fimples & propres dont il fe
fervpit pour les donner 4 entendre  fes Auditeurs. Auffi ,

uoi que les divers Traitez qui font contenus dans ce

ivre, {oient dans les mains de pluficurs : neanmoins|’'on
trouvera bien de la difference entre ces mémes Traitez,
telsqu'ils fontici, & leurs copies, ou pour mieux dire
leurs premiers crayons. Car on neles donne pas ici fim-
plement comme il les donnoit lui-méme i fes Difciples ,
mais comme il les leur expliquoit dans fes Legons parti-
culiercs. Sisbien que ceux qui voudront fe rendre tant
foit pen attentifs, pourront ai{ément d’eux-mémes, &
fans autre Maitre que I Efprit de Monfieur Rohaule qui y
regne partout , enteidre tout ce qui eft conteuu dans ce
gros Livre.

Yefpere apréds cela, quechacun trouvera que ce Livre

" ne ferapas d’une mediocre utilité pour le Public; puis
que toutes fortes de perfonnes y pourront trouver dequoi
s'inftruire. Les jeunes Genti ls-Eommcs y pourront ap-
prendre les premiers Elemens de la Géometrie ; puis
pafler deld aux Fortifications y o ils verrontles diffe-
rentes Manieres de fortifier les Places, tant regulieres

w'irregulieres; lesavantagesqu'il y faut ménager, les
¢gards qu’il faut avoir 4 toutes les chofes du dedans & du
dchors ; ils verront , entre ces differentes Manieres ,
quelles font les plus parfaites, en quoi elles le font, pour-
quoi elles nele font pas tofijours , & quand I'une doit étre
préferée 4 l'autre. Mais 1ls yapprendront aufli, quela
maniere d'atraquer d'aujourd’huy: les grandes ruines
que font les Bombes , les Carcafles, &leCanon: & fur
rout que la vigueur, & la generofité extraordinaire de
nos
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nos Generaux , de nos Capitaines, & de nos Soldats:
font qu'il n'y aplus de Placesimprenables.

" Ceux qui voudront fe donner au Negoce ou aux Affai-
res, & Yagirengeénsdebien & d'honneur, y pourront
apprendre 3 bien cenir leurs Livies, & dreffer leurs
Comptes ; 4 ne fe point laiffer tromper, & d ne point
aufli tromper les autres, par quelque erreur de caleul , ou
impréveut , ou malicienfe. Carce n'eft pas d’aujourd "hui
quel’on fait, que pour faire une grande fortune, &
s’enrichir aux dépensd’autrui, il ne faut voir leschofes

u'ademi, & non pasvoir fi clair. Une Confcience bien
) 3clairc’c » eft un obftacle invincible & impénétrable au
Mal.

Les Artifans ponrront aufli par le moyen des Mdcha-
niques, feformer eux-mémés 'Efprit, & fe rendreca-
pables debien exercer leurs Arts; & s'ilsontunpeude
genie & d'induftrie, cela leur ouvriral'Efprit pour in-
venter de nouvelles Machines, fabriquer de nouveaux
fnftrumens, & faciliter ainfi les moyens d"executer leurs
Ouvrages.

Je n’ai plus qu'une chofe & faire obferver, quictt,

u'ayant tiché de mettre chaque Traitd dans['ordre &
gans lerang o il doit étre, il eft arrivé neanmoins que
celui qui devroitétre le premier, eft ici ledernier. De-
quoi Je @'ai point d'autre raifon 4 rendre, finon que
comme c’¢roit celui ot Monfieur Rohault s'¢toit le
moins éendu & expliqué , & par confequentouil avoit
laiff€ plus de chofes au foinde celui qui pourroit un jour
aravailler d le mettre en drar de paroitre au jour, jel'ai
refervé pour le dernier, afin de medonnerleloifir d’y
pouvoir bien penfer, tandis qu'on imprimeroit Jes au-
tres Traitez. Mais il n’y a rien de plus facile, que de
pafler pardeffus les autres, &delirece Traitd-1a le pre-
mier.

$ije ne m’érois point déja trop ctendu , je pourrois ici
fairc remarquer les grands avantages que I'on peurtirer
des Mathémariques, & particulierement de la Géome-
tric ; C'éroicemémes I premier deflein que je m'érois

pro-
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propofé, afin de donner quelque drendué & cette Préfa-
ce, & me fournirdela matiere dequoi pouvoir propor-
tionner la tére de ce Livre avecle refte du corps. Mais
ayant depuis confideré qu’il éroitimportant de difeulper
Monfieur Rohault, & moi aveclui, desreproehes qui
nous éroient faits par ceux qui {e donnoient laliberté de
rendre publiquement fufpecte la Foidu Maitre & des
Difciples, par les mauvaifes confequences qu'ils tiroient
de leurs Principes : cela m®a fait changer de deflein, &
sn'adérermine a celui quej'ai pris. Si )’yaibien oumal
reiifli, je laiffe 3 chacun 4 enjuger. Maisau moins je
suis affurer avec fincerité » que ce n'eft que ledefirde

effendrela Verité, & de repoufler la Calomnic, en fai-
{aut connoirre Ia pureté de leur Foi & de leur Doctrine,
qui me I'a fait entreprendre,

* AVER-



AVERTISSEMENT

Sur cette
Nouvelle Edition.

N pourvoit fe difpenfer de rendre compte
ics des changemens que l'ow aapporte
1 R/ B dans cette Nouvelle Editson , &3l [uffi-
AN M roit de wavair rien clmnﬁc' que bien 4
e propos. Car sl n’eneft pas des Mathéma-
tiques , comme des Matieres de Morale : dans celles-ci,
les droits d'un Autheur fint snviolables | & P'in wofe
toucher ni & fes penfées, ni d [és expreffims 5 aulicu
que dans celles-ld, Pévidence qui les accompagne toii-
Jours , U Lintereftde la Vevité , ne permestent pu ds
copier des fautes. D’ailleurs , comme le principal bue
ue dost avoir un Auteur en traitant des Sciences , 48
urtout des Mathématiques , eft de les illufirer ausane
qu’sl luy eft poffible , & den facilscer Pufage , puss qu'sl
eft fi univer[el dans tous les Ares : il doit prendre en bon-
ne part la cenfure de ceux quife profoﬂ'm laméme fin.
C’cft auffi par ce feul motif, de rendre cét Ouvrage plus
utile au Public , qu'on en aéclairci s corrigé plufienrs
endroits , qus étosent un feu negligez 5 en quoi I'm n’a
vien fase qu’ avee I approbation d'un Mathematicien du
premier ordre , & qus n'eft pas moins-connu en France
qu’en Hollande. On reconnoit cependant, avec tout le
monde , le merite diftingué de feu Mr.Robault , &' 'on
wa garde de refufer 4 [a memosve lajufbice quilus oft
deut. Ainfi Ponconfidere [es Oeuvres Pofthumes , com=
me pluficurs Traiteg détachez, qu’sl wavoit compofez
que pour fon ufaze particulicr , & auxquels il n’avoie
pas mus la dernsere masn. . )
Mass pour [arisfusre en partie la curiofité dz cenx qui
nwanu~




wauront pas la premiere Editionde ce Livre , & qui fou-
hbaiteroient pourtant de woir les endroits ju’on arcron-
chez y enwvoici quelques-uns des plus confiderables.

Tomel.Par.35¢./.13. Orileltdremarquer &c.
Dans lapremsere Edition, ilya: Or il eft i remar-
quer, que quand ce quirefte, excede sooco, on
ajotite une unité dans les Tables. Ceft une fause;
car pour [¢avosr fi Pon dost ajoister Unité, il me faue
pascomparer ce qui refle, 4 §0000 , maw [culement
A laRacine trouvee. Onacorrigé laméme faute dans le
Calcul duCoté du Decagene, pag. 367.

Tome I1. pag. »09. l. 24. en mulkipliant &c. Dans
la premiere Edstion ¢ ily 2. en multipliant MC par

K, &leProduit par letiers de laprofondeur du
Foflé. CeCaleul fuppofe fauffement que les deux Py-
ramides ont pour Baffr les Triangles CMK, CLK ;
au lieu que ce font les Refangles de CM & CL par la
profindeur du Foffé; ce qu’sl eft important deremar-
quer. On 4 corrige laméme faute dans le Toif¢ du Talus
duRempart, pag.114.1ig.9. 47 10.

Pag.12%.1. 6. Aquoil’an peut encore &c. Dans
lapremiere Edstion, ilya: A quoil'on peut encore -
ajoliter le Plan inclin€,, & la Superficic plane, ou
le Traifheau. On a4 bté cette Superficie plane ( £ Au-
teur a voulu dire , Superficie Horizontale ) ¢&r ce
Traifneau, parce que cen’eft pas une Machinc fimple.

Pag. 454. /. 1611 ne faut que divifer &c. Dans /4
premiere Edition , ily a: il ne faut que divifer le Nu-
merateur de la Fra&iona divifer, oudu Dividen-
de, par lc Numeratcur de I'autre ; & donner au
Quotient le Dénominateur commun. Ainf{i pour di-
vifer £ par+, ilne faut quedivifer 8 par 2, le Quo-

tient



tientfera 4, & donner au Quotient le Dénomina-
teur commun ,cc quifera<$. A4 quos bon ce Dénomi-
nateurcommun? ¢’eft une faute ; le Quotienz eft 4,
nunpast. '

Enfinondonne avss, que le Profil qui fe troyve dans
les pages 69 &5 70 dull. Tome, n'eft pas exalt. Car
premierement la largeur CD de PE[planadene répond

as d la conflrution, ayant 10 Tw]g:, au lien de 8.
Deplus, lalettre R [ers 4 marquer dzux points diffe-
rens, quifont fiproches Pun de Dautre, qu’ils fe con-
Sfondentenun: pour corriger ce defaut , sl aurost fallu
aggrandir tellement la Figure , qu’ellew’ aurost pii teniv
dans laPage; onpriele Ledteur de fuppléer dcela.

Fautes  corriger.

Page167. ligne 23, parla 24. lifex, parla2y.

P%e. 242. L1 murtiplc ch, flx[' mulriple de CD,
Pag. 262. L. penult. fera AC, /if. ferada AC,

Pag. 305.1. 16. que d AF /. (}EucAF
Pag.327.1.15. ACF./if.i CE.

Pag. 336.1 3. aufliau /s, aufli emblable au

. TABLE
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s,

N ne peut pas douterqu'il n ]y aitdes
Eftres étendus en longueur, fargeur,

) & profondeur ; Etc’eft cequ’on ap-
) pelle Corps ou Solide.

Encxaminant en particulier un de
) ces Corps, comme celui quiefbici
reprefenté , qui reflembled un dé
a foiier, il eft cerrain que I'ony
reconnoit un Deflus , un Deflous,
un Devant, un Derriere, & des
Cotez.

Puis ne confiderant que le Deflus &=

Tome I, A
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.. dece Corps, on peutaflurer, {ans craindre de fe

tromper , qu'il 2de lalongueur & de lalargeur , &
point du tout de profondeur ; Etceftce qu’on ap-

pelle Swperficse ou Surface,

Enfuite , confiderant I'une des extremitez de cet~
te fuperficie , I'on n'y remarque que de lalonguceur,

t. fanslargeur ni profondeur ; Ec c’eft ce qu'onappel-

le une Ligne.

Enfin, confiderant I'extremité de I'une de ces
lignes, on reconnoit que c’eft une chofe quin‘a
ni longueur 5 ni largeur, ni profondeur ; Ecc'eft
cequ'onappelle iz Posns,

Ainfi, 1l eft indubitable qu'il y a des Superficies y
desLignes, & desPoints; maisil eft cerrain aufli

' ?uc c’eft feulement par la ?cnféc que les Points font

eparez des Lignes, les Lignes des Superficies, &
les Supetficies des Corps ,- ou Solidess Ce qu'il
fuffit de remarquer ici pour érablir le fondement &
la verité des dégnitions fuivantes. B

Mais auparavant, comme dans les Sciences dont
nous avons a traiter , on ne doir rien avancer qui
ne foitclair d I'Efprit, & quine {oit fondé en preu-
ves , & que fouvent pour la preuve des Propofitions
qu'on cxamine, onfefert de Definitions, de De-
mandes, d’Axiomes, de Theoremes, deProble-
mes, de Lemmes, & deCorollaires ; il eft bon
d’expliquer ici ce que I'on entend par ces termes.

. Definition , eft une explication claire & précife
de la fignification des mots, ou des chofes que les
mors fignifient.

Demande, eft une propofition, qui étant claire
& certaine , eft fuppofic vraye , pour n’éire pas
obligé de la d‘montrer.

. Axiome, eft unc propofition fi évidente d’elle-
méme, quel'Efpricn’en peut douter, & qui pour
ocla n’a pasbefoin de preuve.

Theoreme , eft une propofition qui conticnt
quelque proprieté 4 démontrer. g P

t{o-
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Probleme , eft une rpropoﬁtion qui contient la
preuve de quelque chofe qui étoit d faire, ou d trou-
ver. ;

Lemme, eft une propofition qui n’eft mifeau
licu ou elle eft, que pour fervir 3: preuve i d'au-
tres qui fuivent. .

Corollaire , eft une propofition qui fuit d'unc
autre qu'on vient de prouver. :

DerFINITIONS.

1. Un Point, eftcequi n'a ni longueur, nilar-
geur , ni profondeur ; & qui par confequent n'a
ni étendué , ni parties.

2. Uneligne, cft une Ecendué enlongueur, fans
largenc niprofondenr, . -

3. Lesextremitezd'uneLigne , font les points qui
]a terminent, .

4. Une Ligne droite, eft une Ligne qui a toutes
{fes parties également pofées entre fes extremirez ; -
en {orte que P'une ne s*éléve & ne s’abaiffe point
plus que l'aurre.

Par exemple, la Ligne ABeft A B
une Ligne droite, Farcc quellea : :
toutes {es parties tellement poftes entre fes extremi-
tez A, & B, quepasuncn’eft plusélevée, nyplus
abaiffée ql\‘:e Pautre. '

5. Une Ligne coutbe, eft une Ligne qui n’a pas
toutes fes partics également pofécs entre fes extre-
mitez. ,

Par exemple , Ia Ligne CD eft une Ligne courbe 5
parce qu'elle a quelques-ungs de.
1&%aMCs, ggﬂmcE,&?, qui - E
ne font pas également poléesen-
tre fes cgttcmitez, & doot 'une D FC
s*éléve ou sabaifle plus quel'autre.

6. Une Superficic; ou Surface, eft une Etendu€
cn longueur & largeur, fans profondeur.
A2 Par
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Par exemple, I'Etendut quicft o B
réenfermée entreles Lignes AB, BC, | .
CD, & DA, cft unc Supesficic,

arce qu'ellea de la longueur & de

largeur ; & qu'elle n'a point de D C
profondeur. ’
7. Lesextremitez d'uneSuperficie, fontleslignes
dounr elle eft bornide. : ;
8. Upge Superficie plane, ouun Plan, cftune Su-
perficie quia toutes fes partics également polées en-
tre fes extremitez ; en foree que l'une nes’éléve &
ne s'abaiffe point plus que l'autre , comme ici
ABCD.

9. Une Superficie conrbe, cft une Superficie qui
"2 pas toutes fes parties également pofées entre fes -
exeremirez ; & dont I'une 5°éléve ou s’abaiffe plus
que f‘autre. v :
10. Une Superficic conyexe , eft une Superficie
courbe, confiderée du coré qu'elle séléve,

11. Une Superficie coucave , ¢ft unc Superficie
courbe, confiderée du ebté qu'elle s’enfonce oun
s'abaifle. ]

Ainfi, la Saperficie d’un Globe eft une Superfi-
<ie coutbe ; laquelle comfiderée par le dehors eft
convexe, & confiderée par le dedans eft concave.
12, DesLignesparalleles, font des lignes droites
qui font fur un méme Flan, & qui &ant prolon-
gécs dg part & d'autre d ['infiny , ne {& rencontrent
Jamais, & fanttolijours également diftantes.

. Par exemple, les lignes AB,

CD, font paralleles ; parce qu'el- A.- B

fes éfom {ur un méme plan , & 7
u'éane prolongées de part &

g’autrcil’inﬁny{% elles ncP(’c ren- C D

contieront jamais, & feront toﬁjours égalcmcnt

diftantes.

; 3. Le Terme, eft I'exeremité de quelque Gran-
eur,

" 14, Une
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14. Unc Figure, cft cc qui elt environné deter-
mes.
15. UnCercle, eft unefignreplane, borné d'u-
ne feule ligne courbe , qu’on nomme Circonferen-
ce, an dedans de laquelle il y a un point, qu'on
nomme Centre, duquel toutes les lignes droites
mendes 3 a circonference font égales encr’elles,

Par exemple , la Figure .
ACE eft un Cercle ; parce que C

c’eft unc Figure plane, qui \ \

eft bornde f’?mc feule ligne {

courbe , 3 feavoir AEC, & .
w’ar dedans il y 2 un point, B

i {cavoir F, duquel routes les

lignes droites , comme FA, A

rgc', FE, qui font menées 4

lacirconference , font égalesentr'elles.

16. Le Diametre d'un Cercle, eft une ligne droire
ui pafle Yar lecentre, & qui fe termine de pare &
*autrea la circonference. '

" Par exemple, au(ez- o)
cle ADBE, lalignedroi-

tcAB, cﬂuun dlﬁx_mctrcl;

cc qu'elle pafle parie

E:rtntre%, & que (gscx- A B

tremitez A, & B, feter-

minent de part & d’autre

a la circonference. ’

17. Un Arc de Cercle, D

eft'une partic dela circonference d'un Cercle ,com-

me BE. L

Si lacirconference d'un Cercle eft divifée en 360
parties égales, chacune deces parties s’appelle De-

gré, dontla ¢o°. partic s’appelle Minute , &c.

18. UnDemi-Cercle, eft une figure comprife du

diametre du Cercle, & de la moitiéde la circon~

ference, comme AEB.

19. UnAngle, ftl'inclinaifon de denx lignes qui

’ Ay ) fe
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fe rencontrent en un point non dire@ement; ou
pour mieux dire, c’eft I'efpace qui eft compris entre
deux lignes ainfi inclinées.

Ainfi, les lignes BA, CA, qui font inclindes
T’une vers l'antre, & qui fe rencontrent non direc-
tement aupoint A, forment ce qu'on appelle un
Angle.

20." Les Cotez d'un

Angle , font lesli- A~ A A

es qui forment
'An%}c. .
21. LaPointe, oule

Somm:’ttl d'un An-

le, eft le point ou '

%c rcncc}ntl;cnt- kes B C BC BC
deux Cotez del’ Angle.

L’on défigne quelquefois un Angle par une feule
letere, que I'on met au fommet ; & quelquefois
partrois, & alors celle qui marque le fommet fe
doit mertreau milicu. Ainfi pour défigner par trois:
lettres 'Angle A, Pondit I'Angle BAC, ou bien
T Angle CAB. . X c
21. %Jn Angle reiligne , eftun Angle compris de

deux lignes droites. ' S :
23. Un Angle curviligne, eft un Angle compris
de deux lignes courbes.

24. Un Angle mixte, eftun Angle compris d'une
ligne droite & d'une ligne courbe ; comme on peut -
voir enla figure precedente.

Comme I’ Angle rediligne eft d'un plus grand
ufage quelesdeux autres , c’eft de lui quel'onen-
tcnixa patler ci-aptés, lors qu'on parfera fimple-
mentd’un Angle, fans en défigner lchpecc. ‘ '
2. La Quantité ou la Grandeur d’un Angle, eft

. e nombre des degrez que contient I'arcque fesco-
tez comprennent, d'un Cercle quiafon fommet
pourcentre. '

Ecainfi, pour déterminer la quantité oula gjan-

eur
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deur d’un Angle, il ne faur que décrire un Cercle
dont le fommet de I'Angle foit le centre ; puisil
faut {gavoir combien de degrez contient 'arc de ce
Cercle compris entre fes deux Cotez, & lenom-
bre de ces degrez en determinera la grandeur.
D’oti il fuit qu’un Angle eft d'autane plus grand ,
que cétarc comprend un plus grand nombre de de-
rez.
§6 . Une Li%r:c perpendiculaire , eft une ligne droi-
te, qui tombant fur une autre ligne droite, faicde
part & d'autredes Angles égaux.
Ainfi, la ligne AB eft perpendi- A
culaire ala ligne CD ; parce qu'elle
tombe de telle forre fur cetee ligne,,
u'clle fait les Angles ABC, & ABD,
cga(ulx cn‘;r'cux.u droi . be
uand une ligne droite tombe 3
I'extremité d’une autre ligne droi- CB D
te, clle ne laiffe pas de lui étre perpendiculaire » fi
cette autre ligne érant prolongée, elle fait avec elle
des angles de pare & d"autre égaux entr’cux.
Siuneligne eft perpcndict:g‘irc i uneautre , cet- -
te autre reciproquement lui oft auffi perpendiculai-
re; ainfl les deux lignes AB, CD, font perpendis
culaires 'une 3 l'autre.
27. Un Angle droit, eft un Angle compris de deux
lignes droites perpendiculaires 'une 4 I'autre ; com-
mel’Angle ABC, ’
28. Un
Angle A

E
obt%s,c&
un An-
le pl
fend B CD FH
qu'undroit, commel’Angle DEF.
29. Un Angleaigu, eftun Angleplus petit qu'un
droit, comme l'%n le GHI. )
30. Une Figure rcgtilignc » cft une Figure com-
: Ay prife
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prife ou bornde de pluficurs lignes droites ; Et c'eft
de celle- 13 feule, & du Cercle, dontil eft parlé
dans czs Elemens.
31. Les Cotez d'une Figure re&iligne, fontlesli-

nes droites dont elle eft bornde.
3. UnTriangle, eft ane Figure comprife de trois
lignes droites , comme ABC.

¢ Trian-

le confi- B E _ H
eré felon
fes cotez
fe divifeen
A C b F G I Y

- trois cflpe-
ces , dga- .
voir, enTriangle Equilateral, enHofdle, & cn
Scaléne.
$3. Un Triangle Equilateral, eft un Triangle qui
a {es trois cOtez égaux, comme ABC,
34. Un Triangle Iofcéle, eft un Triangle qui 2
deux de fes cOtez égaur , comme DEF.
3. Un Triangle Scaléne , eftun Triangle quia fes
trois cOtes inégaux , comme GHI.
© Le Triangle confideré felon fes Angles, fe divife
aufli en trois efpeces ; {cavoir, en Triangle KRec-
tangle, en Amblygone , & en Oxygone,

e

¢6. Un-
'.;I‘rian.n A . E H
gle Rec- I : /\ /\
aangle ,
LEBETEH FG I

gle qui aun angle droit, comme ABC.
37. Un Triangle Amblygone , ou Obtus-angle ,
eft un Trianglequi aunangle obtus, comme DEF.
-38. Un Triangle Oxygone , ou Aigu-angle ,eft un
Triangle quia fes troisangles aigus, comme GHI.
39. LaBazed'un Triangle , eft un de fes trois
Corez indifferemment, quel'onnommeainf furi-
vant le befoinqu'on ena. Ainfi
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Ainfien tout Triangle chaque Coré peut fer-
virde Baze ; & mémes I'Hypotenufed'un Triangle
Rectangle (ceft 4 dire le Coté oppofé d I'Angle
droit ) peut éere conliderée comme Baze de ce
Triangle. _ ) _
4°. UnParallelogramme , eft unc Figure comprifé
oubornée de quatre lignes droites, dont les oppo-
fées foFt palral eles.

Ainfi , les Fi-

rés qui font ici A D A Iy
marquées ABCD, i
{ont des “Paralle- I 2
ogrammes ; par .
ccaquc chacuncpcﬁ B CB ¢}
comprife de qua- -

tre lignesdroites, \. A . A DA

dont  Ies oppo- . :
fées, comme AB, ‘B ,'
CD, font paral- ¢
leles. ¢ B C
1l y 2 quatre : : ,
forces de Parallelogrammes , fcavoir, le Quarré,
Ie Rectangle, {ou le Quarré-loiig, ) le Rhombe , &
Ie Rhomboide. ’ )
41. Un Quarré, eft un Parallclogramme , quiz
les quatre cOtez égaux , & les quatreangles droits »
comme ABCD. 1.
42. Un Rectangle, ou un Quarré-long, cftun
Parallelogramme , qui a les quatre anglesdroits,
8 _les -cOtez oppofez égaux emtr'eux , comme
ABCD. 1.
43. UnRhombe , eftun Parallelogramme , qui 4
les quatre crez égaux , & les angles oppofez égaux
emtr'eux , comme ABCD. 3. .
4+ Un Rhombaide , eft un Parallelogramme,
qti a les cOtez & les angles oppofez dgaux en-
tr'eux, comme ABCD. 4. )
45+ La Diagonale, ou le Diametre, d'un Paral-
- A s lelo~
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lelogramme, eft une Ligne droite‘, tirée de'undes
Angles de ce Parallelogramme,, a celui qui lui eft
oppolé. :

PAinfi la LigncJ AC,eltla A W D
Diagonale ou le Diame- NE
trcagdu Parallelogramme F RN G
ABCD. _ .

46. LesParallelogrammes

a l'entour du Diamertre BI

d’un autre Parall-logram: C
me, cc font deux Parallelogrammes, dont les
Diagonales, prifes chacuned part, font partic de
ce Diametre ; & prifesenfemble, fone le Diame-
tre total.” . ' '

Ainfi les Parallelogrammes AFEH, & EICG,
font des Parallelogrammes qui font alentour du
Diametre du Parallelogramme ABCD ; parce que
leurs Diagonales AE, EC, prifes chacuned part,
font partiedu Diametre AC; & prifes enfemble
font ce Diametre total..

47- Les Supplémens des Parallelogrammes qui
font alentour du Diametre d'un autre Parallelo-
'frammc, ce font deux Parallelogrammes, par
elquels ce Diametre ne pafle point, & qui avec
les deux autres qui font alentour du Diametre,
con}Pofcnt cérautre Parallelogramme total ; com-
me {ont ici les Parallelogrammes FBIE, EHDG,
lefquelsavec ceux qui font alentour du Diametre
font le Parallelogramme rotal ABCD. :
48. Un Trapéze, cft unc Figure comprife de qua-

tre Lignes droites, dont les

cﬁtczboppofcz, ou pour le A B
moins deux de ces cOrez, ne

font point paralleles; Com-

me ABCD eft un Trapéze ; 1y ¢

parce que fes deux cOtez op-
pofez AD, BC, ne fontpoint paralleles. .
Etainfi un Trap¢éze cft une Figure de quatre c5-
tez
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tez, quin'eft point Parallelogramme.

DEMANDES.

1. Que d’un Point donné i un autre Point donné
I'en puifle mener une Ligne droite. '

2. Quel’on puifle prolonger tant que I'on voudra
une Ligne droite donnée & terminde,

3. Que l'on puific décrire un Cercle de quelque
centre & de quelque intervalle que ce foit.

4. Que toute Grandeur dounde puiffe éure aug-
mentée ou diminude,

AXIOMES.

1. Les Grandeurs égales 4 une méme Grandeur
font égalesentrrelles. :

Ainfi les Lignes AB, EF, qui font chacune
égples 3 la Ligne CD, font A B
égalesentriclles. o) D
2. Si 4 des Grandeurs dgales I—
onajoiite des Grandeurs éga-
les, les Tourts feront égaux,
3. Si de Grandeurs égales on retranche des Gran-
deurs égales 5 les reftes feront égaux.

4. 8ii des Grandeurs indgales on ajofite des Gran-
deurs dgales , les Touts ferontinégaux.

§. SideGrandeursinégales on retranche des Gran-
deurs égales, les reftesferontindgaux.  °

6. Les Grandeurs qui font doubles, ou triples,
ou quadruples &c. d une méme Grandeur, ow de
Grandeurs égales, font égalesentr elles.

7. Les Grandeurs qui font moiti¢, ou tiers, ou
quart &c. d’'une méme Grandeur , ou de Grandeurs
égales, font dgales entr'elles,

8. Les Grandeurs qui conviennent enfemble, font
dgales cnur'elles.

Creft i dire, par exemple, que fideux Gran-

, _As deurs
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deurs érant mifes 'une fir lautre, {e peuvent tel-
lement ajufter, que ['une n’excede pointl'autre,
mais la couvre précifement: ces deux Grandeurs
font égales entr’elles,

9. LeTout eft égal 4 toutes {es parties prifes en-
{emble. A

10. Le Tout eft plus grand quune de fes parties,
11. Les Angles droits font égaux entr’eux.

12. Deux Lignes droites n'enferment point un e~
ace. .
Ix’; . Si deux Lignes droites {e coupent "une Fautre ,
clles fe couperont en un Point. :
14. Si deux Lignes droites {e rencontrent non direc-
tement en un Point, éeant prolongdes, elles fe

couperont I'une I'autre en ce méme Point,

15. Si 4 des Grandeurs dgales, on ajolite des
Grandeprs indgales , I'excez des toutes ferale meé-
me que I'excez des ajolitées.

Amnfi, fi I'on {uppofe que A B B
les Lignes AB, CD, font c F
dgales, & qu'on leur ajoilte € LPF
Tes Lignesincgales BE, DF: I'excezdontla toute
AE farpaffera Ja toute CF, feraédgal i I'excez dont
Tajofiece BE furpaffe l'ajofitée DF.

16. Siddes Grandeurs indgales on ajolitedes Gran-
deurs égales, I'excez destoutes fera le méme que
I'excez des premicres. '

Ainfi, fil'on fuppofe que A BB
les Lignes AB, €D, font ¢ D F
mégales , & quon leur ¢
ajoure les Lignes égales BE, DF : I'excezdont la
toute AE furpafiera la toute CF, fera le méme
que celui dont AB furpafle CD.

17. 8ide Grandeurs dgales on retranche des Gran-
deurs inégales , ['excez des Grandeurs qui reftent »
fera égala Pexcez des Grandeurs retranchees.

Ainfi, fi lon fuppole que les Lignes AB , CD,
font dgales , & qu'on en retranche les parties

in-
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indgales AE, CF.: I'excez A E
dJont le refte FD furpaflera ——*—J——-———Bq
Ierefte EB, fera égal d lexcez Q__;,_’_____‘
dont AE f{urpafle CF. b
18. Si de Grandeurs inégales, on-rezranche des
Grandeurs égales, P'excez des reftes fera le méme

ue I'excez des toutes. ;

Ainfi, fil'onfuppofeque A E B
les Lignes AB, CD, font
infaales, & qu'on en re- F—i——"33 -
tranche les ;]arties dgales F b
AE, CF: l'excez dont le refte EB furpaflera le
refte FD, fera le méme que celui dont la toute-
AB furpafiea toure CD.

19. Si une Grandeur eft double d’une autre, &
TI'ajoiitée de I'ajoiitée : le Tout fera double du
Tout.

Ainfi, fiduneLignede 8 pieds, qui eft dou-
ble d'une Ligne de 4 pieds , I'onajotite une Ligne
de 4 pieds, quieft doubled'uneLignede 2 Lieds :
le Tour 12 pieds fera double du Tout 6 pi
20, Siune Grandeur et double d'uneautre,, & la.
setranchée de la retranchée: le refte fera double
du refte.

Ainfi, unc Lj; y s

ne de 12 pieds e 3 T L
%tam doublt:P du- 8 4
neLignede 6 pieds, fiI'on retranche 4 pieds de la
plus grande, & 2 pieds de la plus petite, les &
picdsquirefterontenI'une, ferone doubles des 4
qui refteronten Pautre. " '
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PROPOSITION 1
PROBLEME L

Sur une Ligne droste donnée €& terminée ,
décrire un Triangle Equilateral,
E {uppofe que I'on donne la Ligne droite AB,

c}ui eft terminde ; & je propofe de décrire
ur cette Ligne un Tnangle Equilaceral.

Pour le faire,
Décrivez du centre A,& de I'intervalle AB,le Cer-
cle CBD ; décrivez auffi du c

Centre B, & del’intervalle BA,

le Cercle DAC;ce Cercle cou- /A\

pera lautre aux deux poim:sC,

&D';del'un de ces points , par '
exemple de C , menez les deux

Lignes droites CA, CB. Ces D
deuxLignesavec laLigne AB, ferontun Triangle ;
& jedisque ce Triangle {eraEquilateral. Pour le
prouver ,

Laligne AB, &laLigne AC, font les rayons
du Cercle CBD » donc elles font égalcs entr’elles.
De meme, la Ligne BA, & la Ligne BC, font
les rayons du Cercle DAC, donc ellesfontauffi
dgales entr’elles. Par confequent la Ligne AC,
& la Ligne BC, qui font dgalesi une méme,
fcavoir AB, font égalesentrclles, parle premier
Axiome. Ainfile Triangle ABC, qui eft décrit
furla Ligne droite donnée AB, eft Equilateral ;
ce qu'il falloit faire , & démontrer,

REMARQUE

Pratique de cette Propofition. Ouvrez le Com-
pas. *
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pas- de Pintervalle AB; puis des c
points A, &B, comme centres, [
décrivez deux Arcsde Cercle, qui ANE
s’entrecoupent au point C; &
menez du Point C les Lignes
dreites CA, CB; & le Triangle -
ABC fera Equilaceral. A B

PROPOSITION Il
PROBLEME IL

D’un Point donné mener une Ligne droste
égale aune Ligne droite donnée.

E fquqfc que I'on donnelcpoint A, &la Li-
nedroite BC; & j¢ éwropofe de tirer du Point

A uncLignedroite égaled la Ligne BC. Pour
le faire,

-

De I'une des exstemitez de la Ligne BC, par
exemple, du poineB, commecentre, & de I'in-
tervalle BC, décrivez le Cercle CG 5 puisdu Point
Aaupoint B mencgla Ligne droite A3 ; décrivez
enfuite fur certe Ligne, par laPropofition préce-
dente, le Triancle Equiﬁltcral ABD; prolongez
apréscela le coré DB , jufqud ce qusl rcnconui;:
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la circonference du Cercle CG en quelque point,
comme G ; prolongez auffi la Ligne DA mdefi-
nimentvers E; enfin ducentre D, & de l'tater-
valle DG, décrivezle Cercle GL ; ce Cercle cou-
pera laLigne indefinie DE en quelque point , com-
me L. Cela ¢rant, je dis que la Ligne AL, qui

rt du Pointdonné A, eft égale 4 la Ligne droxe
donnée BC. Pour le prouver,

E

LaLigneDL, &laLigne DG, font les rayos
du Cercle GL; donc elles font égales entr’clles,
Maintenant fi de ces deux Lighes on retranche les
parties DA, DB, qui f{ont €gales, parce que ce
fontles c6tez d’un Triangle Equilateral : les reftes
AL, & BG, feront égaux entr’eux, par le 3% Ax.
Drailleurs, laLigne BC, & laLigne BG, font les
rayons du Cercle CG ; doncelles font auffi égales
entr’elles. Par confequent la Ligne AL, & ladi-

neBC, qui font égales 4 une méme, 4 fgavoir
" BG, font ¢galés entr’clles, par ler*. Ax. Neus
avons donc d’un Point donné mené une Ligne
droite ¢gale & uneLigne droite donnée; Ce qu'il’ |
fallor faire & démontrer.

REMARQUE

Pratique de certe Propofition. 11 faut prendre
avee le Comyas la grandeur de la Ligne dorude,,
puis le tranfportant an point donnud, y mener
uue Ligne ¢gale d fon ouverture.. " PRO-
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PROPOSITION IIF
PROBLEME IIL

Dewx Lignes droises inégales étant donnees ,
resrancher de la plus grande une partie
égale d la plu: petsee.

C., foientdonndes , & que AB foit la plus gran-
de; & je propofe de recrancher de AB une par-

ne égalea C. l;:)u: le faire
De l'une des extremitez de la Ligne AB, par
exemple du Point A; menez, par 1a Propofition
precedente, laLigne droite AD, qui foit dgaled
C; puis du centre A, & de lintervalle AD, dé-

]E fuppofe que les deux Lignes droites AB, &

crivez le Cercle DEF ; ce Cercle coupera la Ligne

ABauPointE, Celadrant, je
dis que fa partie AR, qui eft re-
tranchéede AB, eftégaled C.
Pour le prouver ,
La Ligne AE, & [a Ligne C

AD, fontles rayons du Cercle ‘
DEF; donc elles fonr égales D
entr'elles; maislaLigne AD, E

arla conftruttion , eft dgale
a la Ligne C; donc la Ligne 3
AE, quicltégale 4 1a Ligne
AD, cftauflicgaledla Ligne C, par le premier
Axiome ; Cequ'il falloir faire & démontrer.

ReEMarRqQueE

Pratique de cette Propofition. Il faut prendre
avec e Compas la grandeur de la plus perite , &
Iz retrancher de la plus grande. L R O-
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PROPOSITION IV.
THEOREME L

Si deux Triangles ont deyx Corez éganx &
deux Cétezy chacunaufieny, O P An-
gle compris de ces deux Corez égal &
U Angle: la Baze [eraégaleila Baze;
lesdenx autres Angles [eront égasx aux
deux autres Angles, chacun an fiens
© tont le Triangle [era egal « tour le
Triangle.

E fuppofe que dans les deux Triangles ABC,
DEF, le Coté AB foit égal au Coi¢ DE , Ie
Coté AC au Co- -

té DF , & que I’An-

A D -
glc A, compris des
cux Cotez AB, AC,
foit dgal 4 I'Angle D,
compris des deux Co- C E F

tez DE, DF. Cela B
éduant , jedisquela Baze BC| eft égale 4 la Baze
EF; que l'An%lc B eft ¢gal A I'Angle E; I'An-.
gle Cd 'Angle F; & enfin que tout le Trian-
gle ABC eft €gala tout le Triangle DEF. Pour le
prouver, ‘
Tranfportez par penfée le Triangle DEF fur le
Triangle ABC, en forte que vousfaffiez tomber le
Coté DE furle Coté AB, & lesextremitez D& E
{ur les extremitez A & B ;ce qui [e peut faire , puil-
que ces deux Ligues font {uppolées égales. Enfui-
, 1
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tedequoi, puisquel’Angle D cft égal 4 I'Angle
A, par fuppofition, il s'enfuit que le Coté DF
tombera fur e c6td AC; & puisquela Ligne DF
eft fuppofce égale 3 la Ligne AC, ils’enfuit que
I'extremité F tombera furl’extremité C ; ainfi les
Points E & F, qui {ont lesextremitezdela Baze
EF, tombantfurles points B & C, qui font les
extremitez dela Baze BC, ils'enfuit que la Baze
EF tombera fur la Baze BC, par la 4* Défin. &

r confequent ces deux Lignes, qui conviennent
enfemble, font dgales entc’elles, par le 8. Ax.
D'aillenrs , puis que l'An%Ie E convient avec
I'Angle B, il s’enfuir qu'il lui eft dgal; & puis

e’ Angle F convientavecFAngle C, il s'enfuit
auffi qu'il lui elt égal ; & enfin puis que le Trian- :

le DEF convient avec le Triangle ABC, ils'en-
uit que ces deux Triangles font aufli égaux en-
tr'eux, par le huitiéme Axiome ; Quieft toutce:
qu’il falloit demontrer. ‘

|
B3

PR O-
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PROPOSITION V.
THEOREME IL

Si wn Triangle cft Ifofceley les Anghes fur
la Baze [ont éganx emtr'enx; O fes
Citez. ctant prolongez 3 les Angles
fous la Baze [eront auffi éganx entr’eux-

que fes Cotez AB, AC, foient égaux; ccla.

éuant, je dis premierement que les Angles
ABC, & ACB, qui font fur la Baze BC, font
dgaux entr’eux. Pourle prouver, - .

Prolongez le c6té AC autant
qu'il vousplaira, parexemple,
jufqu’au Point G ; puis prolon-
gez le cdté AB indefiniment ;
en fuite tetranchez , pat la troi-
fi¢me Propofition , du Coté
AB prolonge , la partic AF,
égaled AG; menez aprds cela
unc Ligne droite du point C au
Point % » & uncautredu Point
Ban Point G.

Cette conftruction fuppofde , comparez le
Triangle BAG avec le Triangle CAF. Le Coté
AB du premier Triangle eft égal au Coré AC du
fecond, . par fuppofition ; le Coté AG du méme
premier Triangle eft dgal aucdeé AF du fecond
par la conftruétion. Voild donc deux Cotez, fga-
voir AB, AG, égauxd deux Cbrez, AC, AF;
deplus I Angle compris des deux Cotez AB, AG, eft
¢gal il'Angle compris des deux autres Cotez A% )

>

J E fuppole que le Trimglc ABC foit Iofcele, &
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AF, parce que c'eft I'Angle A qui eft commun
-auxdeux Tr?:nglcs. pan::‘,;, il (u‘iltmpar La Propofi-
tion precedente, que la Baze BG eft égale d la Baze
CF: que I'Angle G eft égal 4 I'Angle F; & que
I'Angle ABG eft égal a I'Angle ACF. Maintenant,
}v_uis quelesLignes AG, AF, -ontété faites égales,
_fi on en retranche les parties AC, AB, qu font
fuppo(ées-eé%a.les : les reftes CG, BF , feront égaux
entr’eux. Comparez maintenant le Triangle CGB
avec le Triangle BFC. Le €oté CG du premier
Triangle eft égal an Coté BF dufecond, puis que
cefontlesreftes de grandeurs dgales ; le Coed GB
cft égal auCHté FC, celaa déja été prouvé ; I'An-
§le » compris des deux Cdtez CG 5 GB, cft égal
I'Angle F, compris des deux Cotez BF, FC,
ccla a aufli éié prouvé; Dol fuit, parlaméme
Propofition precedente, que I'Angle GCB eft dgal
4 U'Angle FBC, & I'Angle GBC ¢gal 4 I'Angle
FCB. $1 donc nous Gtons ces deux Angles dgaux
GBC, & FCB, des deux Angles ABG, ACF, qui
ont été prouvez égaux: les Angles reftans AB% s
& ACB. feront égaux entr'eux, parle troifiéme
" Axibme, Orces Angles ABC, ACB, fontles An-
gles fur la Baze BC du Triangle Ifofcele ABC. Par-
tant, fi un Triangle eft Iofcele, les Angles furlaBaze
font égaux entr'eux 5 Ce qu'il falloit démontrer.
Je dis enfecondlicu, queles Cotez égaux AB,
“AC, duTriangle Ifofcele ABC , érant prolongez ,
les Angles fous la Baze BC feront aufli égauxen-
tr'eux. Car ces Angles ne font autres que les Angles
- GCB, & ¥BC, qui ont déja été prouvez éFaux.
Ainft entout Triangle Ifofcele les Angles fur la Ba-
¢, & les Angles fousla Baze , font ¢gaux entr’cux ;
Ce qu'il falloit démontser.

COROLLAIRE.

1l fuit de cette Propofition qu’un Triang'e Equi-
lateral,
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lateral , 1€l que je fuppofe ici le Triangle ABC, cft
aufli Equiangle,, c’efta dire qu'il a fes trois Angles
égaux.

gCar puis que les Cotez AB, AC, A
fone égaux: ils’enfuit, par certe
.5% Propofition, que les Augles B
& C font égaux entr'eux. De mé-
me, puifqueles CotezBA, BC,
font egaux : il s’enfuic aufli que B C
les Angles A & C fonr égaux entr'eux. Ainfiles
Angles A & B érant €gaux au troifiémeC, ils'en-
fujt qu'ils font tous-trois égaux entr’eux ; & par-
u}nt que le Triangle Equilateral ABC eft Equian-
gle.

"PROPOSITION VI
THEOREME IIL

Si un Triangle a denx Angles égaux en-
tr'eusy les Cotez qusles [outiennent font
aufli éganx entr’enx.

JE fuppofe que dans le Triangle A

y
ABCles Angles ABC, & ACB, D,
foient égaux entr'eux ; Cela

¢tant , jedisque les Cbrez AB, AC,
-qui folidennent ces deux Angles, B
{ont aufli égaux.

Car fi ces deux Cotez AB, AC, n’éroienc pas
¢gaux entr’eux , il s’enfuivroit que 'unferoir plus
grand que l'aucre; pofons que ce foir AB. Re-
tranchez donc, par la troifiéme Propofition , du
Coté AB, la partie BD , dgale AC , & menez

-la Ligne CD. <Comparez enfuite le Triangle

DBC
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DBC avec le Triangle ACB. Le cbté DB du
remier Triangle , eft égal au Coré AC du
econd , par la conftruction; le Coétd BC eft
commun aux deux Triangles ; de plus I'Angle B,
compris des deux Cotez DB, BC, eft égal a
I'Angle ACB , compris des deux autres Corez
AC, CB, par Iurpoﬁtion. Donc par la quatrid
me Propofition , le Triangle DBC feroit égal au
Trianﬁle ABC, c'efta dire 1a partiggau tout; ce .
qui eft impoflible. 1l eft donc impoflible que
- le Coté AB foit plus grand que le C6té AC.  On
rouvera de méme que le Coté AC ne feauroit
gtrcplus grand que le Coté AB; & ainfi les deux
Corez AB, AC, font égauxentr’eux ; Ce qu'il
falloic démontyer. '

COROLLAIRE.

11 fuie de cette Propofition que tout Triangle
Equiangle, c'eft 4 dire qui i fes rrois angles égauir,
comme nous fuppefons ici le Triangle ABC, eft
auffi Equilateral. .

Car de ce queles Angles B & C font ¢gaux, les
deux cbrez AB, AC, qui les fofitiennent, s'en-
fuivent égaux. Deméme, deccqueles Angles A
& B font ¢gaux, les deux Cérez AC, BC, qui
les folitiennent , s’enfuivent auffi égaux. D'ou il
fuit que les deux cdtez AB, BC, qui font égaux
au troifiéme AC, font dgaux entr'eux, par le -
-premicr Axiome ; & partantque le Triangle ABC
cit Equilateral.

P R O-
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PROPOSITION VII
THEOREME 1IV.

Sides extremstez d'une Ligne dreite, on
mene %mx Lignes drostesy qus (¢ ren-
contrent enun Point: on ne peurra pas
des. mémes extremitezy € de méme
part mener deux autres Lignes dreites
égales aux deux premieres, chacune a
lafienne, qui (¢ rencontrent en un au-
tre Point, '

E fuppofe que desextremitez de Ia Ligne droite
ABon méne les deux Lignes droites AC, BC,
qui {e rencontrent au Yoint C; & je disque

des  mé- E

mes extre- ¢ \

mitez A,

&B,l'on p

ne fcauroit

mcner de

méme part,

i fcavoir

vers C , B A

deux autres lignes droites égales aux deux premie-

res AC, BC, chacuncilafienne, (c’cftd dire, en

. forte que celle qui part du Point A foit égale 4 AC,
& ctlle qui part du Point B foit égale aBC, ) qui

{e rencontrent en un autre Point qu'au Point C.
Car fi clles fe pouvoient rencontrer ailleurs

qu'au Point C, il faudroic que le Point de leur
Itn-
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zencontre fic ou fur 'un des Cbtez AC, BC,
du Triangle ABC: oudans ce Triargle: ouhors
cc Tnangle. .

Premierement, ce Point de rencontre ne peut
étre fur I'an des Corez AC, BC, par exemple
en D; autrement il s'enfuivroir que AD feroic
égale 4 AC, c'eft 4 direlapartieautout, ce qui
eft abfurde & impoflible.

Secondement , ce Point de rencontre ne peut
auffi écre dans le Triangle ABC. Car fuppof¢ qu'il
pitétreen D, menez a ce Point D les Lignes AD,.
BD; puis du Point D ait Point C menezla Ligne
DC; enfinprolongez BC, BD, vers E, & vers
F. Cette conftruction fuppofée : puis que dans le
Triangle ACD les Cétez AC, AD, (}ontfuppo—
fez ¢gaux, ils’enfuit, parla cinquiéme Propofi-
tion, quelesdeux Angles ACD, & ADC, font
anfli égaux. Orl'Angle ECDeft plus grand que
1'Angle ACD, qui n’eftque faparne; il eft done
aufli plus grand.que fon égal ADC, &4 plus forte
raifon que l'Anélc FDC,qui n’eft encore que parti¢
de ADC. Mantenant puis que les Cotez BC,
BD, du Triangle BCD, font fuppofez dgaux,
& qu'ils font prolongez versE, & vers F: il s’en-
fuit, parlacinquiéme Propofition, que les An-

les ECD, FDC, qui font fous la” Baze, font
€gaux entr’enx.  Mais nous avons déja prouvé
que I'Angle ECD ¢roit plus grand que I'Angle
FDC. Auwfi il senfuivroit que deux Angles fe-
-roient égaux & inégaux, cequieftimpoflible. 1l
-¢ft dontimpofiible que ce point de rencontre puifle
€re dans e Triangle ABC. '
" -Enfin ce point de rencontrene peut étre hots du -
Triangle ABC. Car fuppof¢ qu'ilpfitétreen D,
menezacepoint DlesLignes AD, BD; puis du
Point D au Point C menez la ligne DC. Cette
conftruction fuppofée : puis que les Cotez AC,,
AD, du Triangle ACD, font {uppofez égaux, il
Tome I, B s'en-
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s’enfuit par lacinquiéme Propofition, que les Anv
gles ACD , & ADC, font auffi égaux. Orl'Angle
CD eft plus grand quel'Angle ACD, quin’efb
ue {a partie;; 1l eft denc zufs plus grand que fon
? al ADC,& 4 plus forte raifon que fa partie BDC,
aintcnant, puis que dans le Triangle: BDC les
Cotez BC , BD, foat fuppofez égaux : il s’erifuie-
{par la cinquidme Propofition)que les AnglesBCD;
& BDC, qui font {ur.la Baze, font é¢gaux en-
tr'eux. Mais nous vemons de prouver que I’Ans
le BCD ¢toit plus grand que I’ Angle BDC. Donc
il senfuivroit que ' Angle BCD, & I'Angle BDC,
feroicnt tout-enfemble éganx & indgaux; ce qui
cft abfurde & impoffible. 1l eft donc impofiible
que ce Point de rencontre puiffe éere hors du Trian-
gle ABC. Mais nous avons aufli prouvé qu’il ne
peut écre ni dans le Triangle, ni fur fes Corez;
exceptéau PointrC ; il s’enfuit done que le Poing
de renconere de ces deux Lignesne peut éure ails
Ieurs qu'au point C; Ce qu'il falloit démon~
trer.

PROPOSITION VIIL
THEOREME V.
Sideux Triangles ons dewx Citez éganx &
deux Cotezy chacun anfien, ¢ la Ba-
zeégale ala Baze: I Angle compris de
ces Cotez éganx fera auffi égal al An-
gle. '
E fuppole que dans les deux Triangles ABC,

J DEF, le Coté AB foit gal au Coté DEé le
, \ d-




Cbrd AC au Cbded D

DF,&laBaze BC 4 .

la Baze EF ; ccla )

érant , je dis que -

I'Angle A , compris

des deux Cotez AB,

AC, cftégal il'An’ CE F
leD, compris. des deux Corez DE, DF. Pour
e prouver, :

Tranfportez par penfée le Friangle ABC fur le

Triangle DEF, en forte que vous fafliez tomber la

Baze BC fur laBazeEF, & lesextremitezB, &

C, furlesextremirezE, & F; cequifepent fai-

1c, puifque BC, & EF, font fuppofdes dgales.

Cela ¢uant, confiderez que des extremirez de la

Ligne EF partent deux Lignes droites§D, FD,

qui fe rencontrent au Point D; & que des mémes

extremitez patrent deux autres Lignes droites BA ,

& CA, quileur font égales, chacunedla fienne,

par {uppofition, & qui fe rencontrent aufli e un

Point. Partant, par la Propofition precedente ,

ces deux Lignes nepeuvent pas fe rencontrer en

un autre Point qu'au Point D. D'od il fuitque le

Point A tombera fur le Point D; quelaLigne AB

tombera fur DE ; laLigne AC tombera {ur DF ;&

qu-ainfi I'Angle A conviendra avec 'Angle D ; &
partant qu'il fui eft égal; Ce qu'il fadloic démontrer:

'LIVRE PREMIER. 17

COROLLAIRE.

Puis que par la démonfiration precedente il 2 deé
prouvé que le Triangle ABC convenoit avec le
‘Traangle DEF: outre que neus avons conclu que
les Angles A, & D, dwient dgaux entr’cux,
neous pouvons encore conclure que les deux Angles
B, & C, font égaux auxdeux AngiesE, & F»
chacuh au fien 5 & que tout le Triangle ABC cft
égal d tout le Triangle DEF.

Ba PR O-
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PROPOSITION 11X,
PROBLEME IV.

Couper endeux cgalement un Angle
reétiligne donné.

E fuppofeque I' Angle reétiligne BAC foit don-
né, & je propofe dele couperen deux égale-
ment. Pour le faire, A

Prenez furles Cotez AB, AC,

deux parties égales AD, AE;
mencz du PointD au PointE la
Ligne dreite DE ; décrivez {ur
la Ligne DE, par la premiere
Propofition, le Triangle Equi-
latreral DEF; menez du point
Aau Point Fla Ligne droite AF;
Cela ézant je dis que ceree Ligne AF coupe I'An-
gle BAC endeux également. Pourleprouver,

Comparez le Triangle DAF avec le Triangle

EAF. Le Coté ADeft égal au Coté AE , parfa con-
ftruction ; le CH6t€ AF leureft commun; la Baze
DF cft égale a Ja Baze EF , puis que ces deux Ligaes
font les Cotezd'un Triangrc Equilateral. Partant,
par la Propofition precedente, I'Angle DAF eft
¢gal 4 I'Angle EAF; Et par confequent I'Angle
BAC eft coupd en deux également ; Ce qu'il falloit
faire , & démontrer.

COROLLAIRE.

1 fisic de cetre Propofition, qu'on peut couper un
Angle reéiligne donnéen 4. 8.16. 32. 64. & ainfl
de {uitc en doublant tobjours: Car aprés I'avoir
divif$ en deux dgalement, il n'y a qu'd divilf'cr
. chia~
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chaque moitié endeux parties égales, puis pren-
dre la moiti€ de la moitié, &c.

REMARQUE.

Pratique de cette Propofiticn. B
Appliquez votre Compas au
Pomt B; & layantouvertadit E D
cretion , marquez les Points E
& D 5 puis avec la méme ou autre
ouverture , mettez votre Compas M A
au Point E, & décrivezversF, ” rF
un arc de Cercle; & fans changer d’ouverture
tranfportez vdtre Compas au Point Dy, & décrivez
unautrearc qui coupe le premier au Point Fy En-
fin mencz par le Point B & le Point F une Li-
gnedroite; & cette Ligne couperal’Angle donng
en deux également, i

PROPOSITION X.
PROBLEME V.

Couper en deux également une Ligne droite
donnde, € terminee.

E fuppofe que I'on donne la Ligne droite AD,
gui eftterminde, &je propofg dela couper en
*" deux parties dgales. " Pour le faire ,
Décrivez furla Ligne AB le c
Triangle Equilateral ACB,
par la 1. Prop. puis, par la Pro-
fition précedente, coupex
"Angle ACB en deux égale-
ment parla Ligne droite CD; - .
cette Ligne coupera la Ligne A D
B3 AB
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AB au Point D; Cela drant, je dis qu'elle fera
voupde en deux parties dgales. Pour le prouver ,
Comparez le Triangle ACD, avec le Trian-
gle BCD. Le Coté AC eft égalau Coté BC, parce
que ce font les Cotez d'un Triangle Equilateral ; le
C6té CD eft commun aux deux Trigngles. Voi-
1d doncles deux Corez AC, CD, t:'gaux aux deux:
Cdrez BC, CD, chacun au fien. Deplus!'Angle
ACD, compris decesdeux Cotez, eft &gal aI'An-
le BCD, compris des deux autres, par la con-
ﬁru&iou. Donc par la 4¢.Prop.laBaze AD cft
¢galed laBaze BD; Er ainfi la Ligne donnée AB
eft coupée en deux également ; Ce qu'il faloit fai-
re, & démontrer,
~-
COROLLAIRE.

It fuit de cette Propofition , qu’on peut couper
une Ligne droite donnée en 4. 8.16. 32. 64. &
ainfi de fuite, en doublant tofijours; caraprés
Yavoir coupde en dewx également, il ne faur que
couper derechef chaque moitié en deux parties éga-
les, puisprendee la moitié dela mokié, &c.

REMARQUE.

Pratiquede cette Propofion. Appliquez vdtre
Compas a l'unedes extremitez
dela Lignedonnde; & le senant
ouvert plus que de la moitid.
decetre Ligne, décrivez deux
Arcsde Cerclevers C, & vers
D. Tranfportez votre Compas
a l'autre extremité, & avecla
méme ouverture decrivez deax
autres Arcs qui coupent les
deux premiers aux Points C, & D. Puis du point
C aupoint D menez unc Ligne droite ; cette Li-

: fuil
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- gne coupera 12 Ligne AB en deux partics égales
au Point E.

PROPOSITION XI
PROBLEME VI

D’un point donné dans une Ligne droite
elever une Ligne perpendiculaire.

E {appole ‘?uc la Ligne AB foitdonnée, &le
~Pomt C dans certe Ligne ; Er je propole d'é-
= lever du Point C une Ligne perpendiculaired

AB. Pour le faire, i

Prenez fur la Li§nc AB, ’
de part &'d'autre du Point
€, deux parties €gales CD,
CE. Déeriver{urlaLigre
DE (par a1 Prop.) le
Triangle Equilateral DFE.
Menez du Point Can Point A D < .
Fla Ligne draite CF. Cela‘éant), je dis que cette
Ligne CF, qui part du Poincdonné C, cft per-
pendiculiire 4 la Ligne donnde AB. Pour le prouver,

Comparez le Triangle DCF avec le Triangle
ECF. Le Coté CDeft cgal au Coté CE, par la con-
ftruétion ; le Cowé CF et«commun aux deux
Triangles. Voild donc deuxiCotez CD, CF,
€gaux a deux Cotez EC , CF » chacun au fien. De-
plus, la Baze DF eft ¢gale 3 la Baze EF, parce
que ce four les Corez d’un Triangle Equilaeral.
Parrane (parla §°. Prop.) I'Angle DCF, com-
-prisdesdeux Cotez du premier Triangle , eft égal
a l’Anglc ECF, compris desdeux Corez de l'au-
tre Tnangle; Et ainh la Ligne CF, qui tombe
{ur AB, & qui fait des Anglesde pare & d'autre
- . B4 égaux
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égaux ener'eux, cft perpendiculaire.  Nousavons:
douc d'un Point donnd dans une Ligne droite 5
élevé unc Perpendiculaire ; Ce qu’il falloit faite,
& démontrer. . )

REMARQUE

Pratique de certe Propofition. Appliquez votre
Compasau Point C, & lete- “E..
nant cuvert comme il vous
plaira, marquez de part &
d'autrede la Ligne donnde les
deux Points D & D. Ouvrez )
aprés cela un pen davantage AD € B
votre Compas, & le meutant (ucceflivement aux
PointsD & D, décrivez avec cette ouverture devx,
Arcs de Cercle qui s'entrecoupent au Point E 5
puis du Point C au Point E menez la Ligne droite.
CE ; Ecceue Ligne {era perpendiculaire a la Ligne
dounde. : -n -

Si le Point donné ¢toir & I'extremité de laLi-
gne, il lafaudroit prolonger , & pratiquer enfui-
té ce qui vient d'éere’dit.” 11 y a encore une autre
maniere d'élever une Perpendiculaired I'extremité
d'unc Lignedroite, qui fera enfeignée ci-aprds.

.

P R O~
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PROPOSITION XILI
PROB_L-EME VIL

D’un Point donné hors d'une Lignedroite
tndeterminée, abaiffer (ur cette Ligne,
une Ligne P:rpmdiculaire.

E fuppole qu'on donne la Ligne droite AB, qui
eft indeterminde, & le Point C hots de cetze’
Ligne ; & je propofe d’abaifler du Point C unc

Ligne perpendiculaire 4 AB. Pour le faire,
%’rcnez au deld de la Ligne AB un Point tel qu'i
vous plaira,comme D;puisdu '
Centre C, & de I'intervalle
CD, décrivezun Cercle. Ce
Cercle coupera la Ligne AB
aux Poilnts E ,l & G. C'oupiz
aprédscela (par lato. Prop.) la
pgrticEG C‘:l deux égalcfnent AE D 6B
au Pomnt H. Mcuez du Point
C au Point H la Ligne droite CH. Celaétant, je
dis que cette Ligne CH , qui tombe du Point don-
né C fur la Ligne AB, lui eft perpendiculaire.
Poucleprouver, . |
Menezles Lignes deoites CE , CG , & comparez
Te Triangle EHC avec le Triangle GHC. Le Coté’
EHeft égalau Coté GH, parcequelaLigne EGa:
¢éré coupde en deux dgalement; Je Coté HC eft
communaux deux Triangles 5 Voild donc les deux
CowezEH, HC, fgaux aux deux GH, HC. De
plus, la Baze €E eft dgale 4 1a Baze CG, parce que:
ce font les ravons d'un méme Cercle. Partant ( par
la 8. Prop. ) I'Angle CHE » compris des deux pre-
wmie:s Cotez, eft égal i I'Angle CHG ,compris des:
. B doux
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eux autres. D'ou il fuit que laLigne CH, qui

tombe fur AB, & qui fait des Augles deparr &

d’autre égaur entr’eux , cft perpendiculaire 4 AB.

Ainfi nous avons d un Point donnd hors d'upe

Ligne droite indeterminde , abaiflé fur cette Li-
ae une Ligne perpendiculaire ; Ce qu'il falloie
ire, & démontrer.

REMARQUE

Pratique de cette Propofition. Appliquez voure
Compas au Point donné C, & )
décrivez un Cerclede celinter-
valle qu'il coupe la Ligné AB
aux deux Points D, & E ; puis
ouvrant tan: foit peu le Com-
pas, & I’:xippliquant fucceffive-
mentaux deux PointsD, & E:
décrivezd'une part oudaucre de
la Ligne AB deuxarcs quis’en-
trecoupent au Point F. Enfin
parlePoint F, & parle Point C, mencz une Li-
gne droite qui rencontre la Ligne AB; & ccire
Ligne fera perpendiculaire 4 1a Ligne donnée.

~ PpRO-
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PROPOSITION XIII
THEOREME VI

Quand une Ligne droite tombe fur une au-
tre Ligne droite, ou elle fait deux An-
gles droitsy ou denx Angles dganx &
deux droits. /

E fuppofe que la Ligne droi-
te AFB to(x‘nbc furglna Ligne
droite CD. Cela étant, je

dis que les deux Angles ABC
ABD, fontdroirs, ou égaux
a deux droits,
Car, oulaLignedroitc AB C D
eft perpendiculaire 3 CD, ou
clle ne Teft pas. Sielleeft perpendiculaire« en ce.
cas, il eft évident que les deux Angles ABC, &
ABD, fontdeux Angles droits. Si AB n'cft pas
erpendiculaired CD, dlevez (par la 1%, Prop.)
Ligne BE , qui lui foit perpendiculaire. Cela
duant, les Angles EBC, EBD, font deux An-
gles droits. Mais les deux Angles ABC, ABD,
iris enfemble, font égauxaux deux Angles EBC,
BD, aveclefquelsils conviennent ; doncils fong
¢gaux A deux droits ; Ce qu’il falloit démontrer,

I. CoROLLAIRE.

11 fuir de ectte Propofition , quefila quantité de
Fun des deux Angles que faicune Ligie droiteen
tombant {ur une autre, eft connu€, on connoi-
tra facilement la quantité del'autre, Cariln'y au-

: Bse 1
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ra qw'a ter la quanticé connug de la valeur de deux
Angles droits, & lerefte fera la quantité de I'au.
tre. Comme par exemple, fi I"Angle ABC ¢roie
connu de 110 degrez: en Otant cetre quantitd de
180 degrez, lerefte 70 degrez feroit la uantité
del'Angle ABD.

II. COROLLAIRE.

. 1l fuit encore de cetre Propofition, que fi deux
Lignes droites s’entrecoupent , les quatre Angles
ju'cllcs feront vaudront quatre Angles droits. Car

eux de ces Angles pris enfemble, & 4 coté1'un
de l'autre , valent deux droits par cette Propofi-
tion ; & les deux reftans valentauffli deux droits:
par laméme raifon. ‘

MIL COROLLAIRE.

1 fuir derechef, quefid'unPoint pris dans un’
Plan, on tiroit tant de Lignes droites que 'on
voudra {yr le Plan: tous les Avgles que feroient
toutes ces Lignes, pris cn(’emlﬁc » vaudroient
quatre Angles §roits ; érantcertain qu'ils convien-
droient wsous avec les quatre Angles que feroient.
deux Lignes droites quis’entrecouperoient €n ce:
méme Point.

s
&%

P R O-
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PROPOSITION X1/
THEOREME VIL

Siaun Point de quelque Ligne droite (e ren-
contrent deux autres Lignes droites o fai-
[ant avec elle de pary & dautre deux
Angles éganx a deux droits: ces deux
Lsgnes (¢ rencontreront dsretement.

E fuppofe que les deux Lignes A
droites CB, DB, ferencon. :
trent au Point B dela Ligne

droite AB, & qu'elles fonrde
part & d’autre de cette Ligne les
deux Angles ABC, & ABD,
¢gaux d deux droits. Cela érant, c B

je dis que ces deux Lignes {e rencontrent direde-
ment ; c'eft & dire, qu‘cllcs ne font enfemble
qu'une feule Ligne dro:ee.

Car fi CB ne concouroit pas diretement avec
DB, ils’enfuivroitque CB érant prolongée vers
D, pafferoirau deflus ouaudeflous de DB. Sup+
pofons, fi vous voulez, qu’elle pafle au deflus,
vers E. Cela érant, {a Ligne CBE ¢rantdroite,
& la‘Ligne AB tombant deflus: il s’enfuivroit,
par la precedente Propofition, que les deux An-

les ABC, & ABE, vaudrotent deux Angles droits.
ais, parla (uppofition, lesdeux Angles ABC,
& ABD, valent aufli deux droits ; donc les Angles
ABC, & ABE, feroient ¢gaux aux deux Angles
ABC, & ABD, c'eftidirelapartic au tout; ce
qui eft impeflible. 1l eft donc impoflible q]l-x_e la
B 7 1gne
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Ligne CB érant prolongée , pafle audeflusde DB,
On prouvera qu'il s'enluivroit la méme abfurdicd,
fi on prétendoit que CB érant prolongce , dir paf-
fer au deflous de DB. Et partant les Lignes CB,
DB, fe rencontrent direétement , ou ne font
qu'ung Ligne droite ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XV.
THEOREME VIIL

Si deux Lignes droites s'entrecoupent o les
Angles oppofez au [ommer [eront eganx
entr'enx.

E fuppofe que les deux Li A c
dropigcs flAB , CD, s'cx;grgg
coupent au Point E, autour
duquel clles font quatre Angles.
Cc?a éuant, jedis que les Angles
AEC, DEB, qui font oppofcz aut
fommet, font égaux entr’eux. -

Car puisquelaLigne AE tom- D B
befur CD, ils’enfuic, {par la 13¢, Prop.) que
les Angles AEC , AED, font ¢gaux i deux drouts.
De méme, DE tombant {ur AB, lesdeux An-
gles AED, DEB, font égaux i deux droits. Par-
tant les deux Angles AEC, AED,font dgaux aux
deux Angles AED, DEB. Oftant donc I'Angle
AED qui leur eft commun, les Angles reftans
AEC , DEB, qui font oppofcz au fommet, s’enfu-
vent ¢gaux. On prouvera par un femb'able rai-
fonnement que les Angles AED, & CEB,-qui
font auffi oppofez au fommet, font égaux entr’eux.
Donc fi deux Lignes s'entrecoupent , les Angl?

. quicl
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qu’elles font oppofezau fommet, font égaux en-
tr'eux; Ce qu'il falloit démontrer.

REMARGQUE

Nous pouvons ici €rablir une Propofitiori, qui
peut en quelque fagon paffer pour la Converfe de'1a
precedente, 3 fcavoir ; que fi deux Lignes droi-
tes, venant de part & d'autre d'uneautre Ligne
droite, fe rencontrent 4 un méme Point de cette
Ligue, & font avec elle les Angles oppofezau
fommet égaux : ces deux Lignes{e rencontrent di-
rectement. Parexemple,

Pofons que les deux Lignes droites CE,, DE ,
viennent de part & d'awtre delaLigne droite AB
{e rencontrer au Point E , enforte qu'clles faflene
les Angles AEC, DEB, oppofez au fommert,
¢gaux entr'eux. Cela érant, je dis que ces deux
Lignes concourent diretement.

Car puifqueles Angles AEC, DEB, font fup~
pofez égaux: en leur ajotitant I'Angle commun
AED, il s’enfuivra que les deux Angles AEC,
AED, prisenfcmble, ferontégauxauxdeux au-
tres BED, AED, aufli pris enfemble. Or puis

- que la Ligne DE tombe fur la Ligne droite AB,
lesdeux Angles BED, AED, valentdeuxdroits,,
(parla: 3‘.%’rop. ) Partant les deux Angles AEC,
AED, valent auffi deux droits. Etpar confequent
par laPropofition precedente, les deux Lignes CE
DE, concourentdiretement.

PRO-
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PROPOSITION XVI.
THEOREME IX.

Sile Cotéd'un Triangle eft prolongé, P An-
gle exterienr fera plus grand que chacun
des deux oppofez inserienrs.

E fuppofe qu'au Triangle
ABC le C61té BC foit pro-

> longévers D. Celadunt,
je dis premierement que ['An-
gle exterieur ACD eft plus
grand que I'Angle intericac
CAB, qui lui eft oppof al-
rernativement. Peur le prou-

h ) ’

. Coupez la Ligne AC en deux parties égalesau
Point E. Menez parle Point' B & par lePomntEla
Ligne droite indeterminée BF. Retranchez de cetre
Ligne la partic EF, égaledEB; & duPoint Cau
Point F menez la Ligne droite CF. Cela pof€:

. Comparez le Triangle CEF avee le Triangle
AEB. Le Coté EC du premier Triangle , cft égal
au Coté EA du fecond , puis quela Ligne ACacté
coupde en deux ¢galement. Le Coré EF a été fait
€galan Coté EB. Voila donc les devx Cotez CE ».
EF, €gaux aux deux Cd:ez AE, EB, chacunau
fien. De plus, I'Angle CEF,- compris des deux
€6tezCE, EF, eft égal i 'Angle AEB, compris
des deux autres Cotez; parce que ces deux Angles
font oppofezau fommet. Partant ( parla 4.Prop.)
la Baze fera égale 4 la Baze, &les autres Angles.
¢gaux aux auires Angles, chacunau fien; ¢ e‘g i

: . e
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dire que I'Angle ECF , ou ACF, feradgal Al'An-
gle EAB, ou CAB. Orl’Angle ACD eft plus.
grand quel’Angle ACF, quin'eft que (2 partic ; il
eft donc aufli plus grand que 1 Angle CAB ; Ce qu'il-
falloit démontrer.

. Jedisenfecopd lieu, que le méme Angle exte-
ricur ACD cft plus grand que J'autre Angle inte--
rieur ABC, quiluicit fimplementoppofé. Pourle -
prouver, o

Conrinuez la Ligne AC vers G. L'Angle BCG
eft cxtericur , & fon oppofé alternativement eft
ABC. Donc par ce qui'vientd'éere dit dans la pre-
muere partie de certe Propofition, I'Angle BCGeft
plus giand que I'Angle ABC. Or par la Propofition

precedente,, 'Anglc’ACD ¢t égalal'Angle BCG,
- qui Jui eftoppof€ au fommet. Partant I'Angle ACD
eft duffi plus grand que Angle ABCy Ce qu'il fal-
loit démoantrer. : ' .

-COROLLAIRE."

11 fuit de cette Propofition , que d'un méme’
Point comme A, prisiott I'on voudra horsd'une
Lignedroite, parexemple CD-, onnepeut mener’
vers ceree Ligne 1d plusde deux Lignes droites éga-
lescatr’elles. Car fi onpréren- A
doitqu’onen plit mener trois ,
comme AC,AB,AD:deceque
Jesdeusx Lignes AB, AD, fe-
roient égach, il S’cnfl'uivrolit

rlas . Prop. ) quel’Angle ——
\BD o egfla?Angle B. cB D
Mais puis que les Lignes AC, & AP, feroient
auffi égales , ils’enfuivroit aufli que'Angle ACD
feroit ¢gal au méme Angle D. Partantles deux An-
les ACgD, ABD, quifcroient égaux d1'Angle D,
%eroicnt égaux entr'eux ; c'eft a‘m%ire qu'un Angle’
extericur (croit égal i fon oppolé interieur, ce ql{lti
- ¢
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cftimpoffible , par la Propofition precedente. 1l eft
donc impoffible que d'un Poin pris hors d’unc li-

nedroite, on puiffe mener fur certe Ligne-la plus
ﬁc deux Lignes droites égales entr’clles.

PROPOSITIQON XVIL
" THEOREME X.

En tout Triangle, deux Aungles tels que
- Pon woudra 5 pris enfemble , valent
moins que deux Angles droits. '

E ﬁxp‘poﬁ: le Triangle ABC, & je dis que dux
Angles de ce Triangle tels que 'on voudra,.
comme ABC, & ACB, prisenfemble, valent

moins que deux Angles droits.. Rowr leprouver,

Prolongez Ia Ligne BC ' :

}_aux extremitez de laquelle
ont ces deux Angles, ) vers

tel coté qu'il vous plaira,
comme vers D. L’Angle
ACD cft exterieur, &!'An- - » :
gle AB€ eft fon oppof¢inte- B ¢ .D.
rieur. Donc, Tar la Propofirion precedente , ' An -
gle ABC eft plus petir que I’ Angle ACD, Erpar-
tant les deux Angles ABC, & ACB, pris enfem-.
ble, feront moindres que lesdeux Angles AGD ,
& ACB, pris aufli enfemble. Or (par la 13°,
Prop. ) les deux Angles ACD,, & ACB, valent
deux droits. Donc les deux autres ABC, & ACB,
valent moins que deux droits. On prouvera de mé-
meque ACB, & BAC; ou bien ABC, &BAC;
valent moins que deux droits. Et partant deux An-
gles d'un Triangie pris comme I'on voudra, valea
. en-
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-enfemble moins quedeux droits ; Ce qu'il fallox
‘démontrer. '

I. CORQLLAIRTE

11 fuit de certe Propefition, que d'un méme
Pointcomme A, onne peut ~ A
faire tomber fur une Ligne
droire (par exemple fur CD,
qu'une feule Perpendiculaire,

Car s'il en pouvoit tomber

deux, comme par exemple :

AD, AB, il seofuivroit € D

que chacun des deux Angles ABD, & ADB, fe-
roientdreits, & qu'ainfi deux At}les d’un Trian-
gle ne feroient pas moindres que deux droits ; Ce
qui cft contre Ia Propofition precedente.

II. CorROLLAIRE

1l fuitencore, que fi wn Angie d’un Triannleeft
droit, ouobtus, chacun desdeux autres fera aigu.
Car chacun de ceux-cidtant pris avec celui quielt
déia deoit, onabtus,iks’en doit faire un Tout moiti-
drequedeux Angles droits. Partant, fi I'on en
Ote celui qui cft droit, ou obtus,. lereftant fera
moindre qu'undroit , ¢'eft 4 direaigu.

‘11L COROLLAIR E.

11 fuit entroifiéme lieu, que fi une Ligne droi-
te, comme AB, tombant fur une autre Ligne
droite, comme CD, faic d’u-
nepartun Angle obtus, com-
me ABC, &del'autre partun
Angleaigu, comme ABD : en
{tcuant quelque Point dans la

igne AB, par exemple A,
d’ot l'on fafle tomber une Per-
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.pendiculaire {ur CD; cette Perpendiculaire tombera
de la part de I Angleaigu,comme vous voyezici que
tembe la Ligne AD. Car fi ’on prétendoit que cet-
re Perpendiculaire plit tomber de la pare de I' Angle
obtus, comme tombe AC: I'Angle ACB s'enfui-
vroit droit. Etd'ailleurs ' Angle ABC érant fuppofé

.obtus, il s’enfuivroit que deux Anglesd'un méme
Triangle ne feroient pas moindres que deux droits ;
ce qui eft contre la precedente Propofition.

1V. QononnAxnr_.

11 eft enfin évident que les trois Angles d'un
“Triangle Equilateral, ou les deux Angles égaux
d’'un Triangle Ifofcele , font aigus. Car ces
“Angles drant ¢gaux, fi I'un d’eux ¢roitdroft ou
obtus , les autres le feroient aufli. Et ainfi deux
Angles d'un Triangle ne feroient pas moindres que
deux droits 5 cequieft impoffible, comme il yient
d'éire démmontrd, L

PROPOSITION XVIL
. THEOREME XL

En tout Triangle, le plus grand Coté [oi-
tient le plus grand Angle.

E fuppofe que dansle Trian- A
gle ABC J¢ Coté AC foir
plus grand que le Céeé AB,
Cela étane, je dis quel'Angle
ABC cftplus grand que T’ Augle D
C. Pourle prouver,
Retranchez de AC la partie
AD,égaled AB, & menezjaLi- 1 <
. ~ gne
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gre droite BD. Le Cdté CD, du Triangle BCD, cft
prolongd vers A ; donc { parla 16. Prop.) I'Angle
extericur ADBeft plus grand que fon oppofé inte-
rieur C. Doailleurs, puisque ADeftdgalea AB, .
ks Angles ABD, ADB, font égaux, par la §.’
Prop. Orl Angle ABC eft plus grand que I'An-
gle ABD, quin’et que fapartie; 1l {eradoncanffi-
plusgrand que’Angle ADB, &a ?lus forte rai-
fon que I"Angle C , qui a ¢té prouve moindre que
ADB; Cequ'ilfalloit démontrer.

PROPOSITION XIX
THEOREME XIL

En'tout Triangle, le plus grﬁnd' Angle cf
- foltenu par leplus grand €oré. - *

E {uppofe que dans le Triangle ABCI'Angle C
foir plus grand que I'Angle B. Celaérant, je
= disquele Coté AB, quifoltient le plus grand
Angle , eft plus grand que AC, qui fotient le plus
peti. - . -
Car fi AB n’¢toit pasplusgrand

que AC, ils’enfuivroit qu'il lui fe- N
roit ¢gal, ou moindre; il ‘lui o
ctoitegal, les AnglesB, & C s fe-

roient €gaux, (par la 9.Prop.) ce ’

. qui eft contre fa fuppofition. S'il ¢toit pfu's petit,
le Cbté AC{eroirplus grand, & ( parla Propofi-
tion precedente ) 1'Angle B feroit plus grand que
I'Apgle C; cequi cft encore contrela fuppaiition.:
Et partant le Coté AB ne pouvane ére nidégal,
ni plus petic que AC, il s'enfuic qu'il eft plus
grand 5 Ce qu'il falloitdémontrer,

- COROL~
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COROLLAIRE

11 fuic de cette Propofition, que fid*un Poing
hors d’une Ligne droite, on fait tomber fur cetee
Lignetantde Lignesdroi- A
tes que ['on voudra,com- .
me AB, AC, AD, AE,

T'une defquelles, fcavoir

AB; foit perpendiculaire :

cette Perpendiculaire fera

la- plus petite de routes ; : ,
car elle folitiendra neeef- EDC B
fairement un Angleaigu, commefontC, D, E;
“au lieu que les autres fodtiendront un Angle droit,
comniceit B. ' »

"PROPOSITION XX
"THEOREME XIIL

Entout Triangle, dsux Coteztels quelon
voudra , pris enfemble o [ont plus grands
guede troificme, .

Efuppofecle Trian- 4

1 gle ABC, &jedis

*7 que deux de fos :

Cdorez, tels que I'on .

voudra, comme AB, & B .

AC, pris enfemble, :

font plus grands que le troifiéme BC. Pour le prou-

ver, :

Prolongez le C6td AB vers D puisayant fait

AD dgal i AC, menez haLigne droite DC. Ce-

Ia poié: AuTriangle ADC les Cotez AC, “I\_Da
ont
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font dgaux , parlaconftru@ion. Denc (par la
s*.Prop.’) I'Angle ACDeft égald |’ Angle L. Ox
I’Angle BCD eftplus grand que ACD, qui n'eft
quefapartie; donc il eft aufli plus grand que I'An~
gle D, fondgal.

Maintenant, puifque dansle Trian%c BDCI'An-

le BCDeftplus grand quel'Angle D: il s'enfuir
%ar laPro o%ﬁongprcccdcxltc ,A:Ec le Coté BD eft

plus grand quele Coté BC. Or lps deux Corez BA,
AC, du Triangle ABC , fontégaux &BD, parla
conftruétion. Douclesdeux Corez BA, AC, pris.

enfemble, font plus grandsque BC ; Ce qu’il fal-
loit démontrer. , - ‘

PROPOSITION XXLI
THEOREME XIV.

Si des extremitez. dun Coté de. quelque
Triangle, on méne deux Lignes droites
qui [¢ rencontrent an dedans dicelns
ces deux Lignes [eromt plus petites que
les dewx amsres Corez. de ce Triangle}
mais elles feront un plus grand Angle.’.

E fuppofe le Triangle ABC ; & ayant pris un de
fes Cotez 3 diferetion, comme BC, je méne
les deux Lignes droftes BD, CD, qui fe ren-

contrent en dedans at Point IV, Cela dunt, jedis,

1°. que cesdeix Lignes BB, CD, font plus peri-

tes que les denx Corez BA, AC. Pour le prou-

ver,

- Prolongez BDjufquesen E. Celapof¢: Dansle

Triangle BAE les deux Cotez BA, AE, font plus
. . . grands
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grands que le wroifiéme: BE,
ar Ia Propofition precedente ;
So’nc en leur ajofitant EC
commun, ils’enfuirque BA;
AE, EC, (c'elt a dire
BA, AC,) font plus grands
que BE, EC. D¢ méme au
Triangle CED les deux Cotez
CE, ED, fontplus grands que letroifidme CD 5
donc en lenr ajolitant DB, commun, il s'enfuit
que CE, ED, DB, (c'eftddire BE,EC, ) font
plus grandsque BD , CD.Maisil a déjaéeé prou-
vé que BA, AC, font plusgrandsque BE, EC.
Donc a plus forte raifon BA, AC, fout plus
grands que BD, CD; Ce'qu'il falloit démongrer.
*" Je dis en {econd licu , que I’Angle BDC eft plus
grand que"Angle BAC. Pour le prouver, -

Le Coté ED, 'du-Triangle CED", ¢ft prolon-
gé vers B, & I'Angle BDC clt exterieur ; dong
par'la 16. Prop. il’ fera plus'grand que fon oppofé
interieur DEC, ou BEC. De méme, le Coré
AE, du Triangle BAE, cft prolongé vers C;

artant I’ Angle extericur BEC -eft plus grand que
on oppofé.inrericur BAE, ou BAC. Mais il a
déja été prouvé que I'Argle BDC eft plusgrand
quel'Angle BEC.  Dorncd plus forte raifon ' An-
‘g'e BDC cft plus grand que l'Auglc BAG; Ce
qu'il falloit démontrer. ' '
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PROPOSITION XXII
PROBLEME VIIL

"Deécrire un Triangle qui ast les trois Cotez
éganx atrois Ligéu droites données o qus
fosent telles que denx dentr’elles, pri-

- fes enfembley [oient plus grandes que I
troifieme.

-

A, B, C, deux defquelles, telles que I'on
"~ voudra, comme A, & C, prifes enfemble,
font plus grandes que la troifime B, Celadrant,
je propofe de déerire un Triangle qui aic les trois
Cbrez dgaux 4 ces trois Lignes données, chacund
lafienne. Pour le faire ,

Menez
la Ligne
droite 1n-

JE fuppofe qu’on donne les trois Lignes droites

Ar——y
B

C by

DE. Pre-
nez far cet- K
teLignela
partic DF,
égale  a
f'une de
ces  trois
Lignes
droites donndes , par exemple 4 A. Prenez cn-
fuite la pactic FG dgaled I'une des deux reflantes,
EI cxemple 4 B, Prenez enfinla partie GH égale 2
troifiéme C. Dérivez un Cercleducentre F
Tome 1. C &de
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& de I'intervalle FD. Décrivez un autre Cercle du
centre G , & del'intervalle GH. Ce fecord Cercle
coupera le premier aux deux Points K, & L. Pre:
nez 'un decesdeux Points, par exemple K, du-
quel menez deux Lignes droizesaux Points F, &
G. Cela éuant, je dis que le Triangle FGK ales
trois Cotez dgaux aux trois Lignes droites donndes
A, B, C. Pourleprouver, ‘

1°. LesLignes FK, FD, fontdgales, drantles
Rayons d’un méme Cercle. Mais FD adeé faite
dgaledlaLigne A ; donc FK luieft auffi dgale. -

“2° Le ‘é’):‘c’ FG, parla conftrudtion, ‘eft dgal

ilaLigne B. )

3°. 'Les Lignes GK, GH, font aufli <égales,
étant les Riyons d’'un méme Cercle. Mais GH a
¢té faite égile d laLigne C ; donc laLigne GK et
anffi égalc i la Ligne C. Er partant le Triangle
FGK 2 1¢s trois Cotez ¢gaux aux trois Lignes drei-
tesdonndes A, B, C'; Cequ'il falloit fiirc & dé-
montrer. ‘

ReMARGQUE

Pratique de cette Propofition. Suppofons qu’on
donne les trois LignesA, B, Cs ¢ '
deux defquelles prifes commel'on
voudra font plus- grandes que la Ay’
troifiéme. L

Prenez avec le Compas Iz gran- VAN
deur de la Ligne A, & la tran(-
portez en DE. Prenez en fuite la
grandeurdelaLigne B. & appli- D E
quant le Compas au Point D , dé-
crivez un Arc de Cercle vers F. Prenez auffi la gran-
deur de la Ligne C, & tranfportan: le Compasau’
PointE, décrivez encore un Arc de Cercle qui
coupe le premier au Point F. Enfin tirez lcs Lignes
FD, FE; &le Triangle DEF aurafes trois Cotez -
€gaux aux wwois Lignes doundes. P R O-

’
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PROPOSITION XXII,
"PROBLEME IX'

Une Ligne droite étant donnéey, & un
Pointenicelle, tirer dece Point une Li-
gnes qus fafle avec la Ligne donnée an
Angle égal aun Angle rectiligne donne.

[ ; .

E {uppofe que laLigne donnée foit AB ; quele
Pointdonn¢ enicelle foit A; i
=" & quel’Angle donné foit C. E
Et je propofe de tirer du Point ' '
A ‘une Ligne droite qui faffe .
avec AB un Angledgalil’An- A G B
gle C. Pout le faire,

Prencz fur les Lignes CD,
CE, tels Points qu'il vous plai-
ra, comme D, & E, & me-
nez la Ligne droite DE. Puis E
ayant pris AG, ¢galed CE, achevez parla Propo-
fition precedente de décritele Triangrc AGF, qui
ait les trois COtez ¢gaux aux trois Cotez du Trian-
gle CDE; fcavoir les deux Cbtez AG ,- AF, égaux
aux deux Corez CE, CD ; & la Baze FG dgalc 4
la Baze DE. D'oui il fuit, (par la 8. Pror.) que
I'Angle Aeft ¢galal’Angle C; Ce qu'il falloir fai-
zc.

REMARQUE

Pratique de cetre Prodpoﬁtion. Suppofons que
Yon donne le Point A dans la Ligne droite AB
avec 'Angle D. Appliquez le picd duCompas au

. C:2 Point
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Point D, & de tel intervalle

qu’il vous plaira décrivez I’ Arc G
¥G. Puis tranfportantle Com- /\E .
pasainfi ouvertau Point A, d¢- D 3 c
crivezl"Arc HI. Cela fair, e~

nezavecle Compas la diftance !
¥G, &latranfporrezde H en o
1. Tircz enfin parle Point A & A

H ™D
parle Point I, la Ligne droite
Al; &alors) Angle A fera égal al’ Angle D,

PROPOSITION XXIV,
THEOREME XV.

Sidenx Triangles ont dewx Cotez éganx a
deux Citezy chacun as fieny ¢ gque
Pun diceux: ait I Angle compris de ces
Cotez, égaux plus grandquelawsre; la

" Bazeferaaufli plus grande que la Baze.

E fuppofe que dans les deux Triangles ABC,
DEF, le C6té AB foiz égalau COéDE ; le .
Cor¢ AC au Coté DF; inais que I'Angle A

foit plus grand que I'Angle EDF. Celacrant, je
dis que la Baze BC (era plus grande que la Baze EF.
Pour le prouver ,

Tirez ( par A D
Ia Propofirion
precedente ) Iy

Ligne DG,qui
falle avec DE G
: 1'Anglc .EDG B . CE
‘gala I'Angle E
o A, Cet-

s>
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A. Cetre Ligne DG tombera hors le Triangle
DEF, puis que 'Angle EDF eft fuppof¢ plus petit
quel'Angle A, Faitesenfuite DG ¢gale 4 DF, ou
i AC fon dgale, & menez la Ligne droite EG.
Ceute Ligne paffera neceffairement ou au deffus du
Point F, ou par le Point F, ouaudeflous. Pen-
fons qu'elle paffeau deflus, comme ici; & tirons
la Ligne FG. Maintenant en comparant les Trian-
gles DEG, & ABC, lesdeux Cétez ED, DG,
font ¢gaux aux deux CowezBA, AC, chacunau

- fien ;& PAngle EDG dgal dI'Angle A, parlacon-
Reudtion.Paitant la Baze EG eft égale 4 Ja Baze BC,y
par la 4. Prop. Deplus, au Triangle DFG lesdeux
Cotez DF, DG, font égaux, parla conflrudtion.
Donc [par la 5. Prop.) les Angles DFG, DGF,
{ur la Baze, s’enfuivent dgaux. Orl'Angle EFGeft
plusgrand que FAngle LFG, quin'eftquefa par-
tie ; 1l eft donc aufli plus grand que I'Angle DGF
& a plus forte raifon quel'Angle EGF, quin’eft
que partie de DGF. Cela érant : puis qu’zu Trian-

le EFG, I'Angle EFG eft plus grand que I'Angle
GF, ils’enfuit (par la 19. Prop.) que le Coté.
EG, qui foirient rc plus grand "Angle, eft plus
grand que le Coré EF, qui folitient le plus petir.
MaisBCeft égaled EG, comme il a é¢ prouvé.
Partant BC eft plus grande que EF. '
- Penfons maiite- - p’

nant que la Ligue s
EG pafle par le
Point F, comme
dans cetee Figure;

auquelcas on non- B ¢ E /‘ G
frera, comme ci-deffus, que EGeft ¢galed BC.
Ot EG eft plus grande que EF; qui n'eft que fa par-
tic ; donc BC fera auffi plus grande quela Ligne EF.
Penfons en troifiéme lieu que la Ligne EG paffe
au deflousdu Point ¥, comme ici 3 auqllcl cas Ia
Ligne EG fera tofijours prouvée égale a BC. Or
€3 - los
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les  Lignes :
DF,FE,qui A D.
fonr mendes : :

dans leTrian-
gleDEG,font
plus  petites
que les deux

B C E G

* DG, GE, par la21.Prop. Donc fi de ces deux

Touts inégaux on dte les Xu’tics DF, DG, qui
font dgales, par laconftruction : lerefte EF s'en-
fuivramoindre quele refte EG; & partant moin-
dre que fon égale BC. Ainfi de quelque fagon que
tombe la Ligne EG, cetre Ligne, on {on dgale
BC, fera toljouss plus grande que EF ; Cequ'il

. falloit démontrer.

PROPOSITION XX/
 THEOREME XVL

8i deax Triangles ont deux Cotez égaux i
denx Cotez.y chacun aufieny ¢ la Ba~
" xe plus grande que la Baze: ilsauront
auffi I Angle compris de ces Corez eganx
plus grand que I Angle.
Ef Pof'c que dans

les deux Triangles

A b
*” ABC , DEF, le
Coté AB foic dgalan
Co:¢ DE , le Coeé :
AC au Coed DF, &
E ¥

quc la Baze BC foir B c
plus grande quela Baze EF. Cela érant, jedisque
PAngle Aeft plus grand que I"Angle D.

) : Car

N
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Car fi cela n’¢roit, 1l lui feroit égal, ou plus
petit. Mais il ne peut lui éere égal 5 parce qu'il s’en-
{fuivroit que la Baze BC feroit dgale ala Baze EF,
parla 4. Prop. ce qui eftcontrela fuppofition. H
ne peur non plus ctre plus perit ; carils’enfuivroit
que la Baze EF feroit plus grande que Ia Baze BC,
par la Propofition precedente 5 ce qui eftaufli con-
tre la fuppofition. Doncl’Angle A eft plus grand’
quel’Angle D5 Cequ'il falloit démountrer, :

PROPOSITION XXVI.
THEOREME X"VII._

Sidenx Triangles ont deux Angleséganx a
 deux Angles, chacun au. fien, & un
Coté gal & vm Coté, [favoiry ou celug
anx extremitez, duquel font les Angles
céganxy oucclui qui-fofitiens I'nn de ces

o Angles: ils auront auffi les deuxe antres
Cotez éganx o chacun au ﬁm, ‘o~ lau-
tre Anglecgalalautre Angle, © tout

le Triangle fera égal azout le Triangle.

les deux Triangles

Y ABC, DEF, I'An- .
ile Bfo'tégal i I'Angle
£, I'Angle ACBi"Au-

.g!e F, & que le Cotéd .
BC foic.égal au Coé

EF, aux exuenticez def-

“' E {uppole-que ‘dans
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quels font les Angles égaux. Cela duant, je dis
que le COté AB eft égal au Cotd DE; le Chté
AC au Coté DF; que I'Angle BAC eft égal a
I'Angle D; & enfin quetoutic Triangle ABC cft
¢gal a toutle Triangle DEF.

. Carfi ABn’ctonr pas égald DE, il s’enfuivroit
que I'un de cesdenx Corez feroit plus grand que
Yautze ; penlons, fi vous voulez,, quecefoit AB.

. Ence cas retranchez de ABlapartie BG égale ED;;

puis tirez Ja Ligne CG. Mainrenant comparantle
Triangle GBC au Triangle DEF : le Cote GBYera
#gal au COt¢ ED par la conftrutionsle Coté BC cff
¢g2l au COté EF, & I'Angle B égalal'AnglcE,
par fuppofition. Donc (par la 4.Prop.) laBaze
fera égaled laBaze, & 'Angle GCB (gala I'Angle
K. MuisT"Angle ACBeft fuppolé (galdl’ Angle E;
ainfi il s'enfinvroit quel’Anglc GCB, & I'Angle
ACB, feroientgauxen- - .
tr'eux, ¢'éft 4 dire la par- D

A

ticau tont; ce qui eft im- '
poilible. 1l efidoncim- G .
poflible que le Cété AB

foit plus ‘grand que e U .
mémeque DEnefiauroir B H € E"F
€cre plus grand que AB. Donc ces deuz Cotez AB,
DE, font égaux. Eufuire dequoi, puisque, par
la fuppofition , le Céré BC eft (gal AEF, & I'An-
gleB €galal’Angle E: ils’enfuit ( parla y. Prop. )
que la fiazc AC cltégale 2 la Baze DF 5 que I'Angle
BAC cft égal 4 I'Angle D; & enfin que tout e
Triangle ABC cftégal i tout le Triangle DEF ; Ce
qu’il fallcit démontrer. '

Suppofons maintenant que le Coté AB; ((]ui foli-
ticut I'Angle ACB, &le C6té DE, qui foiitient
I'Angle F, fontdgaux entr’'eux. Cela¢rant, je dis
que Je Coté BC citégal AET ; le Coré AC égaia
DF ; quel'Angle BAC cft égal il'Angle D5 & cfxi)-
oo - e : a
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fin que tout le Triangle ABC cft ¢gal 4 tout le
Triangle DEF. :

Car fi BC n'éroit pas égala EF, il s’enfuivroic
que I'un de ces deux Cdtez feroit plus grand que
T'autre. Penfons que ce foit BC auquel cas re-
tranchez de BC la partie BH égale  EF, &tirezka
lignc AH. Maintenant, comparant le Triangle
ABH au Triangle DEF : le Coté BH fera dgalau
CO1¢ EF, par laconftruction ; le Coté ABeft dgal
au Coté DE, & I Angle B égalil’Angle E, par
fuppofition. Partant ( par la'4. Prop. ) la Bazefe-
ra égale 3 la Baze, & I'Angle AHB fera c’%’al al'An-
gle F. Orl'angle ACB cft {uppofé égal i1'Angle F.
Donc I'Angle A HB feroit ¢ :ﬁvaAngle ACh,
ceftadire lg'Anglc extericur 4 fon oppof€ intericur;
¢c qui cft impoffible , par la 16. Prop. 1I n'efk
donc pas vrai que le Coté BC foit plus ﬁran,d ue
EF. On prouvera de méme que EFn'eft pasplus

rand que BC. Partant ces deux Cétez BC, EF,

ont dgaux. Mais le COté AB érant fuppofé égala
DE, &I'Angle ABCégal AI'Angle E ¢ il s'enfuic
{par la 4. Prop.) quela Baze AC cft dgaled la
Baze DF; que I'Angle BAC cft égal 41’Angle D 5
& enfin que tout le Triangle ABC eft égal a touc
le Triangle DEF ; Ce qu'il falloic démontxer.

v A
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PROPOSITION XXVII.
" THEOREME XVIIE

Si une Ligne droite tombant fur deux Li-

i gnes droites , fast les Angles oppofez al-

" termativement yéganux entr’eux: ces deux
Lignes feront paralleles entrelles.

JE fuppofe que les deux Lignes AB, CD, font

1 droites; & quelaLigne EF tombant deflus faic
les deux Angles CFE, & FEB, qui font alter~

shativeshent op-

pofez , égaux A E / B

entr'eux. Cela

érant , je dis c

ue les Lignes -

(}J} »CD ,%ont / F p

paralieles.

"-Cat fi clles ne font pasparalleles, ces deux Li-
gnes érant prolomgeesd’une parvou d'autre fe pour-
ront rencontret ; penfons que ce foit vers G. En
cc ¢as, les deux Lignes EG, FG, avec laLignc EF,
formeront le Tnangle EFG , doot le Coré GF fe
trouve prolongé vers C. Partant ( par la 16. Prop.)
I'Angle exterieur CFE-fera plus grand que fon op-
pof¢ alternativement FEB ; ce qui eft contre la
fuppofition. Donc Ic$ deux Lignes AB , CDr, font
paralleles; Ce qu’d falleir démontrer.

Pt " PRO-
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PROPOSITION XXVIII
. THEOREME XIX

55 une Ligne droite tombant (ur dewx Li-
© gnes droites y fait I' Angleexterieur égal
.4 [on oppof¢ intericur de .méme part.,

“on bien les deux interienrs de méme

part éganx 4 deux droits : ces deux Li-
gnes [eront paralleles entr’élles.

droites, & que la Ligne EF tombant deflus,,

& les coupantaux Paunis G, & H, fafle I'un.

des Angles extericurs , comme EGA , égalal’Ap-.
gle GHC , qui eft fon oppof€ intericur de méme,
te. Cela érant, je dis que les Lignes AB, €D,
gm paralleles. '

J E {uppofe que lesdeyx Ligncs AB, CD, font

Car (pai Ia xls. &
Prop. } I'Angle / -
HGE e éal 3 2 C 3
YAngle EGA. Mais C H/ ~ D
IAngle EGA ¢ft | / S
égal  a [I'Angle /B

GHC, par fuppo- . e
firion. Partant I'Angle HG B eft égal i I'Angle
GHC, qui eft fon oppoféalternativement. D'od
il {uit, parla Propofition precedente , que lesLi-
gnes AB, CD, font parallelles ; Ce qu'il falloic .
démontrer. .
Je fuppofe en fecondlieu , que les deux Angles
AGH, & GHC, qui {ont les deux oppofez inte-
rieurs de méme part, foient égaux i dewx droits,
- Csé Cela
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Ce'adtant, jedisencore quelesdeux Lignes AB,
CD, fontparalleles.

" Car puis que lesdeux Angles AGH , & GHC,
font égaux A deux droits , 1l s’enfuit qu'ils font
dgauxauxdeur Angles AGH, & HGB, qui va-
tenr_auffi deux dromts, par la 13. Prop. Donc,
f: de ces deux Touts, qui font égaux, I'on dte
FAngle AGH , qui leureftcommun: les Angles
reftans GHC , & HGB , qui font oppofez alternati-
vement, ferontégaux ; & partant, par la Propofi-
tion precedente, Tes deux Lignes AB, CD, font
paml‘l,cfcs 3 Ce qu'il falloit démontrer. ‘

REMARQUE.

Si on fuppofoit que la Ligne AB inclinit tant
foit peu par 'extremit€ A, vers la LigneCD, &
quanfi 1 Angle AGH devenant un peu plus petit y
Ies deux Angles AGH , & GHC, prisenfemble ,
valuflent moins que deux droits: en ce tas il eft
€vident quelesLignes AB, CD, ne feroient point
paralicles ; mais qu'étant prolongées clles fcren-
contreroient du cdté od ces deux Angles valene
moins que deux droits. Et partant nous pouvons
uablir ici cette verité: Que fi une Ligne droite
tombant fur deux Lignes droites, fait les deux An-
§lcs intericurs de méme part moindres que deux

roits , ces deux Lignes ne font point paralleles ; &
qu’étant prolongées. clles fe rencontreront du coté
ot ¢esdeux Angles valent moins que deux droitss

PRO
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PROPOSITION XXIX.
THEOREME XX

Si une Ligne droite tombe [ur desx Lignes
droites p4rallgle:: elle fera les Angles
oppofez alternasivement,cganx entr’enx;

. Vdngle exterieur égal 4 fon oppof? in-
terienr de méme part; ¢ les deux in-
terieurs de méme part igaux a dewx
droits, '

E {appofle que les :
deux Lignes A G/E» B

- droites AB ,CD, C . / O
foient parallekes , & H

ue la Ligne droite.

F tombedeffus, & - F
les coupe aux Points
G, & H. Cela érant, je dis premierement que
les Angles oppofez alternativeent, tels que font-
AGH, & GHD, fontégauxentr'eux.

Autrement il fandroit que I'unde cesdeux An-
gles fiic plus petit que I'autre. Penfons que ce foit
AGH ; auquelcas AGH prisavec GHC, vaudroit
moins que GHD pris avec le wéme GHC. Mas
GHD, & GHC, valentdeux droits, par la13.
Prop. Partant AGH, & GHC, vaudront moins
quedeuxdroits. Et ainfi il s'enfuivroit, par lare-
marque precedente , 1uc ces Lignes AB, CD, ne
feroient point paralleles s ce qui eftcontre fa fup-
pofidon. L'Angle AGH ne peut donc pas étre plus
C7

petis
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petit que I'Angle GHD. On prouvera de méme
que I'Angle GHD ne peut pas étre plu&pcv:t que
I'Angle AGH. Donc ces deux Angles font égaux
entr'eux; Ce qu'il falloit démontrer. _

Je disen (econd lieu,, . E
que l‘éngli crncricut A G / B
FGBeft égala fon op- _
pof¥ in:cxgieur de mé- C H/ D
rhe part, fgavoir GHD.

. Car { par la 135. /F

Prop.) EGB ell égala o
AGH, qui lui eft oppol¢ aufommet. Or, parce
qui vient d'étre prouve, AGH eft égal 2 GHD. Par-
tant EGB eft aufli égal a GHD ; Cequ'il falloit d¢-
montrer. -, - . . .

Je dis enfin que les deux Angles intericurs de
méme part, comme BGH , & GHD, font égaux
adeux droits, ) .

Car, -par ce qui vient d'éeres protivé:; l")\pgfk
GHD eft dgal"a I'Angle AGH. Er partant-GHB,
prisavec HGB, vaua'é’autant que AGH pris avee
HGB. Or, -par la 13, Prep. AGH, & HGB,'
valent deux droits. Donc GHD%- & HGB, valene
aufli deux droits ; Ce qu'il falloitdémontrer.

PROPOSITION XXX
"THEOREME XXI

+Les Lignes droites paralleles a une méme
' [ont paralleles entrelles,

E fuppofe que les Lignes AB, CD, font pa-
rallefes A 1a Lizne EF. Gela érant, je disque.
ces Lignes fonrt paralleles entr'elies. Pour.le-

prouver, L
I Tirez



"LIVRE PREMIER. &
Tirez laLigne droite GK, qui coupe ces trois
Lignesaux Pounts G, H, K. Enfuite dequot , puis
que les Lignes AB, EF, font paralleles, par fup-
pofition , & que GK tombe-deflus: il s’enfuic
(par laz29. Prop.) queles Angles AGH, & GHF,
qui font oppofez alternativement , font égaux en-
tr'eur. De méme ,. ‘

puis queles Lignes EF, A G /

CD , font aufli fup- B
pof¥es paralleles, gc E H/ L3
que Ja méme Ligne c__k/ D
GK tombe deflus: il /

s'enfuit ( par ]a méme

Prop. ) que I'Angle extericur GHF eft ¢galifon
oppof¢ interiecur HKD. Ainfi les deux” Angles
AGH, & HKD , -qui font €gaux  ud méme, (%nr
€gaux entr’eux. Or ces Angles font oppofez alter-
nativement. Donc ( par la 27: Prop.) les'deux
Lignes AB, CD, fout paralleles ; Ce qu'il fabloit
démontret. : :

PROPOSITION XXXI.
PROBLEME X =

Parun Point donné mener une Ligne droite
} parallcle a une Ligne droite donnee.

Point donné foit
A, & la Ligne
droite donnéde,BC ; .B D . C
& je propole de .
mener par le Pcint A'uhe Libne, qui foirparalicte
4 BC. Pour e faire, ’

Tirez duPoint A atel Point qu'il vous plairade
: la

JE fuppofe quele E A ’ F '
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la Ligne BC, la Ligne droite AD, qui fatie avec
BCun Angle tel qu'il vous plaira, comme ADC.

Menez cenfuite par

Ie Poiat A la Ligne E— A F.
droite EAF , qui

fafle avecADI’An- B D . C
§lc EAD dgal 4 3 .

"Angle ADC. Cela étant, jedis quela Ligne EF
eft parallele i BC,

Car les Angles EAD, ADC, qui font oppofez
alternativement, font égaux,parla conftrudtion.
Partant ( par la27. Prop. ) les Lignes EF, BC,
font pa:a.chlcs 3 Ce qu'il falloit faire, & démon~
srer. .

REMARGQUE

Pratique de cette Propofition. Pofons que la
Ligne IK foit donnde, & que le Point donné foit
H. Mertez le pied dn Com‘fas auPoint H, &l'ou~

vrezde telle forte , quen déerivantun Arc de Cer~
cle,ilraze la Li- . .
ne IK., Cela N H

2it » tran{portez q o
le Compas ainfi L .
ouvert i un I ~NK S
Point de la Li- ‘ -
%Fc IK, commel, & décrivez de la pavt du Point

[, 'Arc LNM ; puis tirez par le Point H unc
Ligne droite qui raze 'Arc LNM ; & alors cette
Ligne NH fera parallele  Ia Ligne IK. ‘

P RO



‘LIVRE PREMIER. 6

PROPOSITION XXXII.
THEOREME XXIL

Entout Triangle, undes Cétez étant pro-
longéy I Angle exterieur eft egal aux
Aenx oppofez interienrs; & les trois An-
gles dun Triangle font éganx a denx
droits, - :

ABC le Coté B foir pro-
longg vers D. Celadeant,
je dis premicrement que UAn-
“gle extericur, ACD cft dgal
aux deux oppofez intericurs
A, &B,piusenfemble. Pour B | < D
leprouver, . ‘ .

Menez par le Point C, la Ligne droite CE paral-
lele 3 AB, par la Prop. precedence, Celipofé s
puis que les Lignes AB, CE, fonr paralicles, &.
que la Ligne AC tombedeffus : ils'enfuic (parla
29. Prop, ) que 'Angle ACE eft ¢gald 'Angle A,
qui lui eft oppol¥ aleermativement.

De méme, puis que les Lignes AB, CE, font
paralicles , & que la Ligne BD tombe deflus: il
s'enfuit ( parlaméme z9. Prop. ) quel’Angle ex~
tericur ECD eft égal a fon oppof¢ interieur B. Et
partant I’Angle toral ACD eft égalaux deux An-
glesA, &B; Cequil falloit démontrer.

Je dis en fecond lien, que les trois Angles du-
Triangle ABC fonr égaix a deux droirs. :

Car il vient d’¢cre prouvd que les deux Angles A,

>

JE fuppofe que du Triangle A B
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& B, font ¢gaux a I'Angle ACD. Orl'Angle ACD,
avecl’Angle ACB , font égaux a deux drouts , { par
la 13. Prop.} Donclesdeux Angles A, & B, aveé
I'Angle ACB, fontaufli égauxadeux dreis; Ge
qu'il falloit démontrer.

.L.COROLLAIRE.

" I fuit premierement de cette Propofition , que

les trois Angles d'un Triangle prisenfemble fonc

égaux aux trois Angles d'un avtre Triangie, pris

aufli enfemble. Car les trois Angles de F'un va-
9 N X

Ieot deux droits , de méme que les erois Angles de

Fautre.

II. GprOLLAIRE

1l fuit en fecond licu, que fi deux Anglesd'un
Triangle font égaux 4 deux Angles d’un -aurre
Triangle, letroifiéme feraanffi égalau troifiéme.

7

1L COROLLATIRE.

11 fuit en troifiéme lieu, jixcﬁ I'undes Angles
d’un Triangle eft droit, lesdeux aurres valenraa-
tant qu'un droit. ' .

IV.CoROLLAIRE:

- 1l fuit enfin, que fi deux Angles d’un Triangle
fontconnus, le troifiéme feraautll connu 5 car c¢
troifiéme eft le refte de deux droits.

REMARQUE.

. Par cette Progoﬁtian nous-pouvons déterminer i
combicu d'Augies droits font égaux:tous les Angles
d'unc Figure rectiiigne. . Carfidel'undes Angi=s

de
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de cette Figure 'on tire 4 tous les antres Angles au-
tant de Liguesdroites qu'il eft poflible de former de
Triangles: certe Figure fera divifée en plufieurs
Triangles , les Angles de chacun defquels valane
deux droits, I'on {caura la valeur des Angles de cet-
te Figure, puis qu'ils font les mémes que ceuxde
tous ces Triangles, Ainft parce qu'une Figure de
. quatre Cotez {e peut refoudre enzcux Triangles :

3 s'enfuit que fes quatre Angles valent quatre An-

les droits. Et parce qu'une Figure de cinq Corez
%c peut refoudre en trois Triangles , fescing An-
gles valent fix Anglesdroits&c. Etd’aurant que
toute Figure de plufieurs Cotez (¢ peut refoudre en
auwant de Triangles qu'elle a de Cotez, moins
deux: nous devons conclure que cous les Angles
- d’une Figure re&iligne font €gaux d deux fois an-
tant d’Angles droitsqu'elle a de Cotez, moins deux.
Ainfi les Angles d’un Decagone valent 16 Angles
droits ; ceux d’'un Dodecagone valent vingt An-
gles droits ; & ceux d'un Chiliagone, ou d'une

igurede millc Cotez , valent 1996 Angles droits.

PROPOSITION XXXIIIL
THEOREME XXIIL

Si dewx Lignes droites (ant -égales € pa-

. rallelesy les Lignes droites qus josgnent
leurs extremitez, de méme pars 5 fone
auffi égales & paralleles.

JE fuppofe que les Lignes AD , RC, font.égglg;
& paralleles, & que leurs extremitez font joi e

tés de méme part par les Lignes droites AB, DC.

Cela érant, je dis queces Lignes AB, DC, font
. aufli
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auffi égales & paralleles. Pour le prouver,

Du Point Bau Point D tirez laLigne droite BD.
Cela pof¢, puisqueles Lignes droitess AD, BC,
font paralleles, & que la Ligne BD tombe deffus : il-
s'enfuit ( par la 29. Prop.) que les Angles ADB, &
CBD, qui font oppofcz alternativement , fonc
égaux entr'eux. Compa- B C
rant enfuite les Triangles
ABD, & CBD, le Coté
AD cft égal auCoré BC,
par fuppolition ; le Coté
BDeft commun ; I'Angle
ADB eft égal a I'Angle A D
CBD, comme il vient d'étre prouvé. Partantla
Baze AB cft galealaBazeCD, & I'Angle ABD
€égal 2 I'Angle CDB par la 4. Prop. Orcesdeux
Angles ABD, &CDB, font oppofez alternacive--
ment. Donc { par la-27.Prop.) les Lignes AB,
- DC, fontaufhiparalleles; Cequ’il falloic démon-
crer,.

PROPOSITION XXXIV.
THEOREME XXIV.

En tour Parallelogramme les Cotez ¢ les

© Angles oppofez font égaux entrensy
¢~ la Diagonale e coupe en denx éga-
lement,

que BD eft la Diagonale. Cela €rant, jedis’
que le Coté AB eft égal d fon oppofé CD; le
Coré AD égal i fon oppolé BC ; quel’Angle Ale!k
égal a fon ‘oppolé C 5 & quel'Angle ABCeeft c_fﬂ.al
' afon

]E fuppofe que AC eftun Parallelogramme, &
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i fon oppofé ADC ; & enfin quele Triangle ADB
efl égal au Triangle CDB , & quiigifi la Diagonale
eoupe le Pardlielogramme en deux également,

Car puis ?uc les Lignes B c
AB,CD, fontlesCotez ,
oppofez d’'un méme Pa-
rallelogramme , il s’en-
. fuit qu’elles font paralle- ,
~des.. Et parconfequent la = D

Ligne BD tombant def- . '

{us; les Angles ABD, & BDC, quifont oppofez
alternativement , {ont égaux entr’eux, par lazg.
Prop. Parlamémerzifon, lesdeux Angles ADB,
& CBD, qui font oppofez alternativement, font
aufli égaux entr’eux. Ainfi les deuxTriangles ABD,
BDC , ont deux Angles égaux 2 deux Angles,
chacun aufien, & le COté BD, aux exyremitez
duquel font les Angles dgaux, eft commun. Par-
tant (par la26. Prop.) lesdeux autres Cotez AB,
AD, fontégaux aux deux autres Cotez CD, CB,
chacunawdien, fcavoir AB 4 CD, & AD'a CB;
I'Angle A eft égald I'Angle C; & toutle Triangle
AED eft ¢gal a tout le Triangle CBD. Enfin puis
que lesdenx Angles ABD ,. & CBD , ont¢té fepa-
rément prouvez égauxaux deux Angles CDB, &
ADB: i] eft évident que l'Anﬁlc total ABC eft dgal
al'Angletotal ADC; Qui eft tout ce qu'il falloie
démontrer, -

COROLLAIRE

11 {uit de cette Propofition, quen tout Paralle-
Jogramme, fi un Angle eft droir, lestrois autres
Jefontaufi. Car puis queles deux Angles fur un
méme Coté font dgaux 4 deux droits: fi l'uneft
droit, l'autre I'cft auflis & par confequent aufli

-leurs oppofez.

PR O-
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PROPISITION XXXV
THEOREME XXV.

Les Parallelogrammes conflituez [ur une
méme Baze, € entre mémes paralle
les, font éganx entr'eux.

E fuppofe que les Parallelogrammes AC, BF,
J font fur une méme Baze, a fcavoir BC, &
entre mémes Paralleles AF, BC. Cela étant, je
dis que ces deux Parallelogrammes font égauxen-
tr'eux. Pour le prouver,

Cetre fuppofition peutavoir 4 Ep F
trois cas. Car ou le Point E
tomberaentre A, & D; o il
tombera fur le Point D; ouau
dela du Point D.

Aupremier cas, le Cotd AD
cftégal au C5té BC, quiclifon B c
oppolé daus le Parallelogram- .
meAC. De méme, le Coré EF eft égal au méme
C6té BC, quieftaufli fon oppofé dans le Paralle-
logramme BF. Donc AD, & EF, fontdgaux. Et
fifonen brela partic ED, quileur eft commune:
les reltes AE) DF, feroat €gaux entr'eux. De

lus, dansle méme Parallelogramme AC , le CO-
té AB cft égal au Coté DC, qui el fonoppol€.
Mais puis qu'ils font paralleles, & quelaLigne AF
rombe deflus : I' Angle exterieur CDF eft égal i fon
oppof¢ interieur BﬁE , par la 29. Prop. D'ou il
-fuit que les deux Triangles BAE, CDF, ontdeux
Corez égaux d deux Cotez, chacun au fien, & I'An-
gle compris de ces Cotez égal 4 ' Angle ; & partant

: : (pac
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{ par la 4. Prop.) cesdeux Triangles BAE, CDF,
font égaux entr’eux. C'eft pourquoi fi on leur
ajoiite 4 chacun le Trapéze EBCD: il s'enfuivra
que le Triangle BAE avec ce Trapéze, fera égalau
Triangle CDF avec ce méme Trapéze ; Ceft 4 dire
le Parallelogramme AC au Paraliclogramme. BF ;
Ce qu'il falloir démontrer.

Au fecond cas, on le E .
Point E tombe fur le A D E
Point D, on prouverade
méme quele Coté AD eft
égalau CO EF 5 le CO-
té ABauCoté DC ; que
I' Angle exterieur CDF- C
eft égal i fonoppoféin- .
terieur BAE; & que le Triangle BAEeft {galan
Triangle CDF. C'eft pourqua fi on leur ajofire
une chofe commune, a (gavoirle Triangle EBC : il
s'enfuivraquele Parallelogramme AC fera égal au
Parallelogramme BF ; Ce qu'il falloit démontrer.

Autrailiémecas, an prouverade méme que AD
eftégal 4 EF; & en ’

leurajoticant la partie A D _E E
commune DE, la V/
toute AE feradgaled G N

Ja towe DF.” On’
prouveraaufli que le
COté ABeft dgal an B C
Cé¢é DC ; quel’An-

gle exterieur CDF eft égal dfon opiaofc' intericur
A ; & que le Triangle BAE cft (gal au Triangle
CDF. Donc fi on ote de ces deux Triangles, le
Triangle commun DGE : le Trapére ABGD
reftera’ ¢gal au Trapéze EGCF. A quoi fi.1'on
ajoiite le Triangle GBC , il s'enfuivra que le
Trapéze ABGD avec ce Triangle , fera €gal
au Trapéze EGCEF avec ce méme Triangle’s
ccft i dire que le Parallelogramme AC écrﬁ

- &
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¢gal au Parallelogramme BF 5 Ce qu'il falloit dé-
montrer.

PROPOSITION XXXV
THEOREME XXVL

Les Parallelogrammes conflituez (ur Ba-
zeségalesy € entre mémes Paralleles ,
- font eganx enty’enx. '

E fuppofe que les Parallelogrammes AC, EH,
J font conftitucz fur Bazes dgales, {cavoir BC,
GH, &entremémesPatal- 4 p g F
feles AF, BH. Celaétant, 3
je dis que ces deux Parallelo- /
grammes ('onlt égaux en-
tr'eux. Pour le prouver, L

Menez du I?Oint Bae®? ¢ G H
Point E la Ligne BE, -& duPoint C 2u PointF la
Ligne CF. Cc%a pofé, BC eft égal 4 GH, par
fuppofition ; EF eftaufh égala GH , crantles Co-
tez oppofez d'un méme Parallelogramme. Donc
BC c& ¢gala EF. DoailleursBC, EF, font fuppo-
{ées paralleles, Donc (par Ja33. Prop.) les Li-
gnesdroitesBE, CF, quijoignent leurs extremi-
tez, {ont aufli dgales & paralleles. Er par confe-
’ ‘Buént la Figure BF eft un Parallelogramme. Or ce

‘Parallelogramme eft fur la méme Baze, & entre
© mémes Paralleles, que le Parallelogramme AC.
Donc ( parlaProp. precedente ) lesdeux Paralle- -
logrammes AC . BF, fontdgaux entr’eux. Mais
ce méme Parallelogramme BF , & le Paraliclo-
gramme EH, édwant fur une méme Baze, 4 fqa-
voir EF, & ecntre mémes Paralleles, font ‘aufli
égaux emr’eux.  Etpartantles Parallelogrammes
N 3
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AC, EH, qui font égaux au Parallelogramme
B¥, fontégaux entr’eux ;. Ce qu'ilfalloit démon-
trer. T

PROPOSITION XXXVII
THEOREME XXVIIL

Les Triangles conflituez fur une méme Ba-
ze, €~ entre mémes Paralleles, [ont
éganxentr'enx,

JE fuppofe que les B A D F

Triangles ABC,DBC,
- font fur une méme Ba-
ze, 3 ﬁiavbir BC, &
entre memes Paralleles :
EF, BC. Cela étlﬂt, B C

je dis que ces deux
Triangles font égaux entr’eux. Pourle prouver,
Menez par le Point Bla Ligne droite BE paralle-
le 4 AC, & par le Point ClaLigne droite CF pa-
ralleled BD, par la31.Prop. Celapofé, ils'en-
fuit queles Figures AB, DC, font des Parallelo-
%—ammes, dont les Lignes AB, DC, font les
iagonales. Et partant (par la 34. Prop.) les
Triangles ABC, DBC, enfontles moitiez. Ot
les Parallelogrammes AB , DC, étant furunemé-
meBaze, afgavoir BC, & entre mémes Paralle-
les EF, BC, font égaux entr'eux , par la j5.
Prop. Donc les Triangles ABC, DBC, qui en
font les moitiez , font aufli gaux entr’eux ; Ce
qu'il falloit démontrer,

Tome I, . D P R 04
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PROPOSITION XXXVIII,
THEOREME XX VIIL

Les Triangles conftituez fur Bazes égales
@ entre mémes Paralleles, font égaux
entr’eux:

E fuppofe que . les

Trianpr;cs AB%,DEF, G_A D_H
font fur Bazes égales,

fcavoir BC, EF, & en- |

tre mémes Paralleles,

GH, BF. Celaétant,je p—C £ B

dis que ces deux Trian- .

gles font égaux entr’eux. Pour le prouver,

Menez parJe point B la Ligne droite BG paralle-
le 3 AC, & par le Point F la Ligne droite FH pa-
ralleled ED, parlaj1. Prop. Celapofé, il s'en-
{uit que les Figures AB, DF, font des Parallelo-
grammes, dontlesLignes AB, DF, fontles Dia-
gomales. Etpartant ( par la 34. Prop. ) les Ttian-

les ABC, DEF, enfontles maitiez. Or les Pa-
rallelogrammes AF, DF, écant fur des Bazes éga-
les BC, EF, & catre mémes Paratleles BF , GH,
font égaux enir'eux, par la 36. Prop. Donc les
Triangles ABC, DEF, qui font leurs moitiez,
font aufli égaux eatr’enx ; Ce qu'il falloit démon-
trer.

.. P R O-
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PROPOSITION XXXIX.
THEOREME XXIX.

Les Triangles égaux conflituez fur une
méme Baze ¢ de méme part, [ons en-
tre memes Paralleles.

E fuppofe que les £
J Triangles ABC , A .

DBC, font égaux ;
w’ils font conftituez
ur une méme Baze, 3

fcavoir BC; & qu'ils
ont dc méme part.

Cecla duant, je dis que 3 C

ces Triangles font en-

tre mémes Paralleles ; ceft 4 dire que fi par le -

Point A, &lePointD, on méne laLigne droite

AD, cette Ligne fera parallele 2 BC. Envoicila

preuve:

Car fi cllen’¢roit pas parallele , on pourroit par
le Point A mener une autre Ligne parallelcd BC,
par la 31. Prop. & cette Ligne pafleroit ou au
deffus ouau deffous de AD. Penfons donc premie-
rement ?u'cllc pafle au deffus, s'il eft poffible,
comme faicici AE. Puis prolongez la Ligne BD,
jufqu’a ce qu'elle rencontre Ja Ligne AE au Point
E , &tirezla Ligne CE. Cela pofé, les deux Trian-
gles ABC, EBC, ¢tant fur unc méme Baze & en-
tre mémes Paralleles, feroient ¥gaux entr’eux , par
la 37.Prop. Maispar la {uppofition, le Triangle
DBC eft égal au méme Triangle ABC. Donc le
Triangle EBC feroit égalau Triangle DBC,. qui
n'cft quefa partic ; ce qui eft impoflible. Il eft donc

: D2

1N
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impoffible qu’'une Ligne menée par le Point A pa-
rallele 3 la Ligne BC,paficau deflus dela Ligne AD:
* Penfons maintenant ) ) .
ue certe Parallele paf- A 5
¢ au -deflous de AD, 5
comme fait ici AF, &
mencz la Ligne dtoite .
CF. Cela pofé , le
Triangle” FBC feroic
égal au Triangle ABC, 3 C
par la 37. Prop. Mais
par la fuppofiuon , le Triangle DBC eft égal
au méme Triangle ABC. Donc le Triangle FBC
feroit ¢gal au Triangle DBC, c'eftadire, lapar-
tie au Tout ; cequicft impoflible, Certe Parallele
ne ﬂpeut donc pas paffer au deffous de AD; niau
deflus, comme-il a éié prouvé. Donc il ne peuc
pasy enavoir dautre que AD. Et partant AD eft
parallele aBC; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XL.
THEO.REME XXX

Les Triangles égaux conflituez fur Bazes
égales, ¢~ de méme part, fonr enire
mémes paralleles.

_JE fuppofe que les Triangles ABC , DEF, font
égaux ; qu'ils font conltituez fur Bazes dga-
es , a fgavoir BC, EF 5 & qu'ils font de méme
.part. Celadtant, je dis qu'ils font entre mémes

Taral]elcs ; c'eft ddirequefiparle Point A , & par

¢ Point D, on ménelaLigne droite AD, cette
Ligne fera paralicle d BF, Envoici la preave:
' Car
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Car fi elle n*¢roit parallele,, on pourroitparle .
Point A mener uncautre Ligne paralleled BF, par
4a ;1. Prop. &'certe Ligne pafleroit ouau deffus ou
au deflfous de AD. Penfons donc premierement

u’elle pafle au deflus, s'il elt poffible’, comme

itici AG. Puis prolongez laLigne ED, jufqu'd
ce quelle rencontre 12 Ligne AG auPoint G, &
menez laLigne FG. Celapofé, lesdeux Triangles
ABC, GEF, éun: fur Bazes égales BC - EF, &
entre mémes Paralle-
les , feroient égaux
entr'eux , par la 38,
Prop. Mais par la {up-

fition , le Triangle
DEF cft égal’au mé-
me Triangle ABC.
Doncle Triangle GEF B CE ¥
feroit ¢gal au Triangle DEF, quin’eft que fa par-
tie; ce qui eft impoflible. 1l eft doncimpofiible
aqu'unc Ligne mende par le Point A paraliele 4 BF,
pafle au deffus de AD.
- Penfons maintenant que cette Parallele pafle an
deflousde AD, ¢omme fait ici AH , & menez la
Lignedroite FH. Celapofé, le Triangle HEF fe-
rout €gal au Triangle ABC, parla 38.Prop. Mais
par la fuppofition’y le Triangle DEF eft égal au
mémeTriangle ABC. Donc le Triangle HEF fe-
_roit égal au Trianglé DEF, c'eft d dite la partieau
Tout; ce qui eftimpoflible. Cetre Parallele ne peut
donc pas pafler au deflous de AD; ni-au deflus,
comme il a été prouvé. Donc il nepoutpasyen
avoir d'autre que AD. Et partant AD cft parallcle
a BF ; Cequ'il falloit démontrer.

L
"D 2 R O0:
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PROPOSITION XL1I
THEOREME XXXI. '

Siun Parallelogramme €& un Triangle fonr
conflituez [ur une méme Baze, €& entre
“ mémes Paralleles , le Parallelogramme

fm_t double dn ‘Tridngk.

E fuppofe que lePatallelo- A D :
J gramme AC, &le Trian-

le EBC, foient conftituez

ur une méme Baze , 4 fcavoir '

BC, & entre mémesParalle- p C
Jes AE, BC. Cela étant, je .
disquele Parallelogramme eft doubledu Triangle.
Pour leprouver, .

Menez i Diagomale AC. Cela pof¢, puis que
Jes Triangles. » EBC, fontfurla méme Baze
fC, &cntrel mémes ParallclcslAE, BCI, ils éocx};

X, patda 37. Prop. Or le Triangle AB
mg:itié dtrPataﬂclogtargmc AC, d'::gmt que la
Diagonale AClccope endeox également, par fa
34 Pr:}). Donc e Triangle EBC eft auffi moiud
du Parallelogramme AC.” Et par confequent ic Pa-
sallclogramame AC eft double duTriangle EBC 4
Ge qu'il falloic démontter.

ReMARQUE.

Par ld il eftaufli évident que fi un Parallelogram-
me & un Triangle étoient conflituez fur Bazes éga-
les, & entre n"lcs Paralleles, le Parallclogram-

mec {eroit double du Triangle.
o ! ml P R Q-
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PROPOSITION XLII .
PROBLEME X1

Deécrire un Parallelogramme égal a un
Triangle donney &7 qui ait un Angle égal
aun Angle reétiligne donne.

J‘E {uppofe que I'on don-

ne le Triangle ABC, * g __F
& PAngle rechiligne D.
Celaénant, je propofe de L
décrireun Parallelogram- o
C

me dgalan Triangle ABC,
& quiaitun Angle égal 4
I'Angle D. Pourle faire, .

Coupez l'un des Cotez de ce Triangle, par
exemple AC, en deux égalementau PointE; &
decc Pointtirez (parlaz23. Prop.) la Ligne EG,
qui fafle avec EC I'Angle CEG égal 4 I'Angle don-
néD. Tirez auflt (parla 31. Prop.) du Point C
Ia Ligne CF parallele 4 EG, Enfin menez par le
Point B la Ligne BF parallelea AC. Cela pofé, fe
disquela Figure EF eft un Parallelogramme ; que
ce Panaliclogramme eft égal au Triangle ABC; &
qu'il 2 un Angle égal 4 I'Angle donné D. Pourle
prouver, .

Puis que CF eft patallele 3 EG, & que GFelt .
parallele 4 EC, il eft évident que laFigure EF eft
un Parallelogramme , qui a I'Angle CEG égal 3
I'Angle donné D, par la conftrudtion; fi bien
qu'il refte feulement 4 prouver qu'il eft dgal an
Triangle ABC. Pour le prouver, o

Du Poinit B au Point E mencz la Ligne, droite
BE. Cela pof¢ : puis que les Triangles BAE , BEC,

S D 4 o font
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font fur des Bazes égales, AE, EC, Sentre mé«
mes Paralleles , BF, AC, ilsfont égauxentr'eur,
parla 38. Prop. Parconfequentle Triangle ABC,
ui et compofé de cesdeux Triangles, cft double
3u Triangle BEC. Maisle Parallelogramme EF eft
aufli double de ce méme Triangle BEC, par la
Prop. précedente , puis qu'il eft fur Ja méme Ba-
e, & entre mémes Paralleles. Donc le Triangle
BC, & le Parallelogramme EF, qui font dou-
bles d’'une mémechofe, fontdgaux entr’cux; Ce
qu'il falloit faire & démontrer.

"REMARGQUE.

La pratique decette Propofition confifte feule-
meunt a faire un Parallelogramme fur la mottié de.
Ta Baze d'un Triangle , & entre mémes Paralleles.
C'eft pourquoi nous pouvons établir comme une
verit¢ Geometrique , que tout Parallelogramme
conftitué {ur la moitié de Ja Baze d'un Triangle,, &
entre mémes Paralicles, eft ¢gal 4 ce Triangle,

PROPOSITION XLIIL
THEOREME XXXIL

En tout Parallelogramme y les Supplemens
des Parallelogrammes qui font alentour
du Diamatre jb{tt éganx enty’eux.

E fuppofe que la Figure AC eft un Parallelo-
ramme, dont le Diamertre eft AC, alentour
duquel font les Parallelogrammes AK, KC.
Cela érant, jc dis. que lesSupplemens KB, KD,
font égaux entr’eux. Pour le prouver, P
- uis



.LIVRE PREMIER. 8r
Puis que ( pat la 34. Prop. ) le Diamerre AC:
coupe I¢ Parallelogramme AC endeux également,
le Triangle ABC eft égal au Triangle ACD. De
méme , les Parallelogrammes AK , KC , étant :
coupez en deux dgalement AW D

par leurs Diametres AK,KC, K | .
le Triangle AEK ‘eft égal an E ®
Triangle AKH , & le Trian- 1

gle. KGC €gal au Triangle _

KCF. Sidoncdes Triangles - Nex: 1

ABC, ACD, quifont égaux, - BG . . .
nous _otons - chofes é‘;g,ies »: fcavoir , du Triangle
ABC les deux Triangles AEK , KGC, & du Trian- -
le ACD lesdeux Triangles AKH, KCF: les re-
es; ‘qui font lés Supplgcmcns KB, KD, feront
égaux e‘n:r'cuf 5 Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XLIV.
PROBLEME XIL

Sur une Ligne droite donnée décrire un

- Parallelogramme égal & wn Triangle
donné, © qui ait un Angle égal & un
Angle rectiligne donné. o

E fuppofe qu’on N_F H X

donne la Ligne o1 |
droite AB, le
Triangle C , &

I'Angle reciligne \

D. Cela érant, je B
propofe de décrire E A ,
{ur AB unParalle- ‘KL M.

logramme ¢gal au Triangle C , & qui ait u®
D ' Ao.
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Anlgle'égal 4 I'Angle D. Pour le faire, ’
‘Prolongez AR vers E ; & aprés avoir fait AE
égale 4 on des'Cotez du Triangle C, achevez {par
Ia 22, Prop. ) de décrire le Triangle AEN égalau
Trianigle C. Puis ( par la 42. Prop.) décrivez le
Pasallelogramme AF égal au Triangle AEN, &
qui air I'Angle HAG épald I’ Angle D. Prolongez
apré cclafé, "HA 5 indefiniment vers K, &
vers L. Prolongezde méme FH indefiniment vers:
I; & ayant meénd par ke Point Bla Ligne IBM pa-:
rallele 3 FG, { parla sx. Prop. ) tirezdu PoineI,.
of fes Lignes 1BM , & FHI, fe rencontrent, fa
Ligne drotte TAK , N FPH I

fi longue , qu'clle DIN
rencontre la Ligne
FGK aun Point K.

Enfin menezparle \c

Point X % Ligne. L &
droite KLM paral- TOEFa
lele A AB, par Ia . K L. M.

31. Prop. Celapofé, je dit quela Figure AM, qui
eft décrite fur la Ligne d:oige donné%uAB R cﬁqun
Paralltlogramnve ; que ce Parallelogramme eft égal
au'lr, doandCy & qu'il 2 un Angle ég:ﬁ‘t
I’Ang_le onné D, Pour le prouver ,

* Puns queJesLisnes AB, LM, &les Lignes AL,
BM, fontparalleles, parlaconftruction’: il s'en-
fuit que AM eft un Yarallelogramme. Et puis que
FI,KM, font paraileles 3 AB), elles font paralleles
entr’elles-pat fa 30. Prop. De plus, les Lignes IBM,
FGK, ayant aufli ¢évé faites parallcles, il eft dvi-
dent qne Ja Figure FM eft un Parallelogramme ;
dans lequel les Patalielograjimes AM , AF, étant
les Supplemens des Paralldogrammes qui font
alentour dn Diametre, il s’enfuit qu'ils font dgaux
entr'eux; per la 43. Prop. Or , parla conftruttion,
AF eft égal an Triangle AEN. Donc AM cft aufli
¢galau Tgn'anglc AEN. Mais cc Triangle a ¢ré fait

égal
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égal au'Triangle C. D'oii il fuit que le Parallelo-

ramme AM eft aufli égal auTriangle C. Dail-
%eurs, (parlars.Prop. ) I’'Angle LAB eft dgal 2
I'Angle HAG, qui a €té fait égald I'Angle D. Et
partant I'Angle LAB eft auffi égal 5I'Ang%e D; Ce
qu'il falloit faire & démontrer.

PROPOSITFON XLV.
PROBLEME XIIL

Deécrireun Parallelogramme égal aune Fi-
gure rectiligne donnée, ¢ qui ait un
Angleégal s un Angle reitiligne donné,

ABCD, & I'Angle rediligne E. Cela ¢tant,
je propofe de %écrirc un Parallelogramme
égal a la Figure ABCD, qui ait un Angle égal 4
I'Angle E. Pour l¢ faire, .
Menez la Ligne droite BD, afin de refoudrela -
Figure ABCD en deux

Trangles. Puis, { par ¢ D é 2 S S

la 42.Prop. ) décrivez -

le Parall%l ramime :
"IG dgal a I'un des

Triangles , par exem-

ple 1 ABD, & quiait D AG H L

I'Angle FGH égal a 'Angle E. Enfuite parla4q.
Prop. ) décrivez fur laLigne HIle P lelogram-
me IL égal au fecond Trangle BCD, & qui ait
anffi I'Angle THL égal 4 'Angle E. Cela pof€, je
dis que la Figure FL, compofée de ces deux Pa-
ralie?ogramms , eltun Parallelogrammc‘a’gal ala
Figure ABCD ; & qu'il a un Angle dgal i1'Angle
donné E. Pour le prouver, '
D¢ - Les

JE fuppofe qu'on- denne Ja Figure .re@iligne
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Les Parallelogrammes qui font les parties dela
Figure FL, ¢étant égaux aux Triangles qui font les
parties de la Pigure ABCD , il eft évident que la Fi-
gure FL eft ¢gale la Figure ABCD, Deplus, la Fi-
gure FLal'Angle FGL dgalal'Angle donndE. 1l
ne refte donc pliis qu’a prouver que les deux Paral-
felogrammes IG, IL , compofent enfemble un feut.
Paralielogramme. Pour le prouver,

. Les deux Cotez FG, KL, font égaux & paral-
leles, érantégaux & parallelesd IH. Suppofe donc
ucFK, & GL, foient des Lignes droites , elles
erontaufli égales & paralleles'entr’elles , parlazs.
Prap. puisqu’elles joignent des Lignes droites éga-
les & paralleles, Or je prouve que les LignesFK 5
& GL,font des Lignes droites. Premierement,l’ An-
le G, & I'’Angle THL, :
%ont égaux entr'enx , € B é F 1
par laconftrution, Si
donc on léur ajoil-
re I'Angle commun
GHI, les deux Angles
G, & GHI, feront B AG H
€gaux aux deux Angles qui ont le Point H pour
fommet. Mais les deux AnglesG, & GHI, font
<gaux 4 deux droits, parla29.Prop. Donc les
deux Angles qui ont le Point H pour fontmet , font
€gaux é_ﬁcux droits. Et partant lesLignes GH, &
LH, quiconcourent 4 un méme Point, fontune
Ligne droite. De méme, ['Angle K, & I'Angle
FIH, fontégaux entr’eux , puis qu'ils fontoppo- -
fez aux Angles JHL, & G , qui font égaux en-
tr'eux. Si donc on leur ajolite I’Angle commun
HIK, les deux AnglesK , & HIK, feront égaux
aux deux Angles qui ont le Point I pour fommet.
Mais les deux Angles K, & HIK, {ant égaux 3
deux droits, par la 29. Prop. Parconfequent les
deux Angles qui ont le Point I pour fommet, font
dgaux & deux droits ; & partant les Lignes FI 2 &
: I,
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KI, qui concourent a un méme Point, font une
Ligne droite. D'ouil fuit que FL cft un Parallelo-
gramme ; Cequ'i] falloic faire & démontrer.

L REMA'RQ_UE.'

Si la Figure donnde ciit eu plus de quatre Cotez ,
il auroit fallufa divifer en tous les Triangles dont
elle auroit pi écre compofée. Puis, aprésavoir fait
(comme il vient d’étre dit )'le Parallelogramme
FGLK égal 4 deux de ces Triangles : il auroit en-
core falla décrire fur LK un Parallelogramme égal
4 unautre Triangle , & ayant un Angleau Point K.

égal & I'Angle donné E; & ainfi continuer autant
* de foisde fuite qu'il y auroit eu de Triangles,

II. REMARQUE

Enfuitedela Propoﬁtion précedente, fi deux Fi-
gures rectilignesinégales font données , 1'on pour-
ra trouver I'excez de la plus grande pardeflus la
plus petite. Parexemple, .
fi les Figures A , & B,
font dennées , entre le(- A
quelles A eft plus grande B
que B:iln'yauraqu'adé-
crire le Parallelogramme H E .
CE égal alaFigureA; puis -l .

décrire fiir le' Cotd CD
le Parallelogramme CH i
éigalilal-‘i ur¢e B, Car . C G F
alors il eft évident que le Parallelogramme GE fera
excez de Ia Figure A pardeflus la Figure B,
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PROPOSITION XL/VI
PROBLEME X1V.

Sur une Ligne droite donnée décrire,
" un Quarré,

E fuppofe quela Ligne droite donnée foit AB, &
J je propofe de décrire fur cette Ligne un Quarré.
Pour le faire,

Elevezau Point A la Ligne droite AC perpendicu-
laire 3 AB, par la 11. Prop. & faites AC égaled AB.
Puis menez par le Point C la Ligne CD parallcle d
AB, &parlePointBlaLigne BD pa- ¢ D
rallcle 4 AC, par la 31.Prop, Cela

\ Polé, jedis quela Figure ACDB, qui
elt décrite fur la Lignedroite donnée
AB, eftun Quarré. Pour l¢ prouver,

Puis que ACDB eft une Figurede & B
quatre Cbrez, dontles oppofcz ont éié faits paral-
leles, il s’enfuitquec’eftun Parallelogramme. Et
far confequent fes Cotez oppofez font égaux , par

23 4. Prop. Ainfi CD eft égal 4 AB. MaisACeft
aufliégal2 AB, parla conftru@ion. Donc CD eft
auffi égala AC. De méme, BD eft dgal 4 AC; &
partant BD eft auffi égal aox deux antres Cotez
AB, CD. D'owil fuit que le Parailelogramme AD
afes quatre Cotez égaux. Drailleurs, puis que les
Lignes AB,CD, {ont paralleles , & que AC zom-~
be deflus : il s’enfuit (par la 29. Prop.) que les
deux Anglesintericurs A, & C, font ¢gaurd deux
droits. OrI'Angle A eft droit , par la conftruction.
Doncl'Angle Ceft aufli droit. Et parce qu'en tout
Parallelogramme les Angles oppo&az font égaux »
Jes Angles B, & D, qui fontoppofez a des Angles

- ' ’ droits 5
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droits , font auffi droits. Etpar confequent le Pa-
ralldlogramme AP eft un Quarré ; Ce qu'il falloig
faire & démontrer. .
I. REMARQUE.
"1l s'enfuit de B, que tout Parallelogramme,
i 2 denx Cotez égaux alentour d’un Angle droic,
3‘! un Quarré. ,
' II.REMARqu. v
1t fuirauffi de 14, qu’en rout Pirallobgrammc.
un Angle étant droit, lestroisautresle font auffi.
ITI. REMARQUE.

Comme les Grandeurs qui conviennent fout
égales entr'elles, il fuit aufli aflez évidemment,-
que fi deux Lignes {ont égales, leurs Quarrez fe-
ront aufli égauy; & que fi deux. Quarrez font.
égaux , les Li%ncs fur lefquelles ils {onc décrits.,
cront auffi égales. . ,

AR

BN

P RO-
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PROPOSITION XLVIL:
THEOREME XXXIIL

Anx Triangles Retangles y le Quarré du
Ny A » . ;g
Coté qus fosrient I’ Angle droft > eft ,'g"é
aux Quarrez, des deux autres Cotez.
. . H

E fuppofe que
J le Triar?glc T B

- ABCeft ReQan-

le; que I'An- L
§1e %‘AC ft G
droit 5 & que
fur festrois Co-
tez on ait décrit - c :
Jes trois Quarrez B :
BE, FA, AL
Cela éuant, je
dis que le Quar-
;c' lBE » décrit

ur le Cété BC
qui folitientI' An- P K
§lc droit BAC , eftégal aux deux autres Quarrez

A, Al, &écrits fur les deux autres Cotez AB,
AC. Pour le prouver,

Menez par le Point A Ia Ligne droite AK paral-
lele 2 BD, oud CE ; & menez les Lignes droites
AD , AE, CF, BI Cela pofé: puis que I'An-
gle BAC eftdroit, par fuppofition, & que I'An-
gle BAG, qui eft un des Angles du Quarré FA,
eftaufli droit: il s’enfuir (par la 14. Prop.) que
les Lignes GA, AC, concourent diretement.
De meme, puis que I'Angle CAB eft droit, &
quel’Angle CAH du Quarré Al, eftauflidroit: il

. s'enfuit

-
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senfuir aufli que les Lignes BA, AH, concou-
rent direCtement. Maintenant, puis que les Li-
gnesBF, GC, quifontles Cotez oppolez du Pa-
mllclo§rammc oudu Quatré FA, font paralleles,
il s’enfuic (par la 41. Prop.} que le Parallelo-
gramme FA eft double du Triangle FBC, puis
qu'ils font conftituez fur une méme Baze FB, &
entre mémes Paralleles FB, GC. De méme,
uis que les Lignes AK , BD, font paralleles , par
a conftruction , il s’enfuit quele Parallelogram-
me BK eft doubledu Triangle ABD, dtant tous-
deux conftitwez fur la méme Baze BD, & entre
mémes Parallcles BD, AK. Comparant mainte-
nant le Triangle CBF avec le Triangle ABD, le
Co6té CBdupremier , cft€gal au Cété BD du fe-
cond , puis que ce fonit les Corez d’un méme Quar-
ré BE. Par la méme raifon, le €6té BF du pre-
mier , eft égalau Cotd ABdufecond. Si bien que
ces deux Trangles ont deux Cotez égaux 4 deux
Cotez, chacun au fien. Deplus, 'Angle CBF,
compof€ d'un Angle droit & de I'Angle ABC, eft
€gala I’Angle ABD, qui eft aufli compof¢ d'un
Angle droit & du méme Angle ABC. Donc ( par
la 4.Prop.) leTriangle CBF eft égal au Triangle
ABD. Et ainfi le Pirallelogramme BK, & le:
Quarrd FA, qui font doubles de chofes {gales,
font ¢gaux entr'eux , parle 6. Ax. De méme, puis
;]uclcs Lignes IC, HB, quifontles Corez OP[PO-
ez du Parallelogramme ou du Quarré AI; font
paralleles: il s’eufuit }ipar la 41. Prop.) que le
Parallelogramme Al eft double du Triangle ICB.
Dec méme, puis que les Lignes AK, CE, font
paralicles, par la conftru&tion: ils’enfuit que le Pa-
rallelogramme CK eft doubledu Triangle ACE,
puis qu'ils font conftituez fur une méme Baze CE,
& entre mémes Parallcles CE, AK. Comparant
maintenant le Trianglc BCl avec le Triangle ACE,
le Coté Cldu premicr, cft égal au Cotd AC du
fecond ,
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fecond , puis que ce fonr les Cotez d’un méme
Quarré Al Par laméme raifon, le Coté CB du
premicr , eft égal au Coté CE du fecond. De-
plus, l‘Angle CB, comptis des deux Cdtez du
premier Triangle , eft ¢galdl'Angle ACE, com-
pris des deux Cotezdu fecond , chacun de ces An-
gles érant com-

(¢ d'un Angle
S:Oit&dc I'An-
gle ACB. Don¢
(par la 4. Prop.)
le Tniangle ICB
clt égalanTrian-
gle ACE. Etpar
confequent lePa-
rallelogramme
CK, & le Quar-
ré Al, qui font
doubles de cho-
fes égales, font
égaux entr’eux.
Mais iladéja été prouvé auparavant , que le Paral- -
lelogramme BK eft ¢gal au Quarré FA. Donc le
Quarré BE, qui convient avec les deux Parallelo-
grammes BK, CK, ou plitdt qui eft la méme
chofe, eft égal aux deux QuarrezFA, Al, pris
enfemble ; Cequ'il falloit démontrer.

B
B3

P R O-
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PROPOSITION XLVIIL

THEOREME XXXIV.

Sile Quarréde Pun des Cotez d'un Triengle
eft égal aux Quarrez des denx ausres Co-

tez, U'Anglecomprisdeces denx autres
Cotez.eftdrost.

E fuppofe qu'au Triangle c

"ABCle Quarré du Co6té BC
foic égal aux Quarrez des
deux autres Cdtez AB, AC.
Cela éuant, je dis que I'An-

gle CAB, compris des deux C6- B A E
tezAB, AC, cftdroit. Pour le-prouver,

ElevezauPoint A laLigne AE perpendiculaire d
AC, & faites certeLigne AE égaled AB; puis ti-
rezla Lignedroite CE. Celapofé:

Puis que le Triangle ACE ft Re@angle , il sen~
fuit,, parlaPropoﬁ?ion precedente, que le Quar~
1é duCoté CE, quifoutient l'Anglc%roit CAE,
cft ¢gal aux deux Quarrezde CA, &de AE, ou
de AB fon égal. Mais par Ia fuppofition , le Quar-
rédu COté BC eft aufli égal aux deux Quarrez de
CA , & de AB. Doncle Quarré de BC & le %r-
r¢é de CE font c'gaux entr’eux, parlepremier Ax.
Et partant les Lignes BC, CE, qui font leurs C6-
tez, font dgales entr’elles, par la troifiéme Re-
marque de la 46. Prop. Comparant maintenant le
Triangle ABC avec le Triangle ACE : le Coté AB
eft égal au Coté AE ; le Coré AC eft commun aux
deux Triangles; deplus,'la Baze BC vient d’étre.
prouvée égale 4 la Baze CE. Douc (par la 8.

. Prop.)
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Prop.) 'Angle CAB cft égal 4 I'Angle CAE,
Malsl Angle CAE eft droit, par la conftru&ion,

Doncl’Angle €AB, oft auffi droit; 5 Ce quil fal-
loit dcmontrcr )

.

ELE-
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A

DEFINITIONS.

Lignes droites AB, CD, eft le
Rectangle EG, qui a I'un de fes
Cbrez, {cavoir EF, égal 4 AB,
& l'autre, (cavoir EH, égald CD.

Et ainfi , -tout Parallelogram-
me Rectangle et compris de
deux Lignes droites , qui font
I' Angle droit.

Re&angle de deux Lignes droi<
tes, eft un Parallelogramme ,
dont les deux Corez alentour de
7( 'undefes Angles, fontégauxd
ces deux Lignes droites. .

Ainfi le Re&tangle des deux

A pi]
Cr————D '
H (¢}
E
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REMARQUE.

Pour mefurer la quantité dela furface d’on Re&-
. angle, ilfautfe fervir d'une petite mefure connui ,
telle qu’on voudra ; par exemple , d'une Toife
- quarrée, d'un Pied quarrd, d'un Pouce quarré ; &
voir combien de ces Toifes, de ces Pieds ,oudeces -
Pouces quarrez, contient ce Rc&angle.
. Ainfi, peur trouver ka mefure oula quantité de
1a furface s: Reétangle EG 5 il faut divifer ehacun
de fes Cotezen Toi['css , en Pieds , ou enPouces, &
multiplier P'un par 'anere ; & lc produit yous don-
nerace que volus chcr;cl':cz. | '
Par exemple , pof¢ que le )
CbHté EF co}::tiensc ﬁxq'l'oi- H G
fes, & le €6té EH en con-
tienne trois : multipliant I'un
par l'autre, cela fait 18 Toi- L
fes quarrdes, qui eftlamefu- ®
redela furface de ce Re@angle.
Eefile Rc&anglc dont on veut fcavoir la mefure,
cft un Quarré: 3l faut fgavoir combienunde fes
Corez contient de Toifes, de Pieds, oude Pouces,
& le multiplier par lui-méme; & le produit vous
en donnera ra mefure,
I1. Un Gnomon, eft
une partic d'un Pa- B E ¢
rallelogramme compo- L
fée d'un des [I_’arallelo- G
rammes qui {font alen-
tgour du I;Iiamctrc ,» & F \ M
des deux Supplemens. . K
Ainfi dans le Quarré .
ABCD, le Quarré FE,
avec les deux Supple-
mensAG, GC, eftun
Gnomon.

Et
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Etpourle déﬁgncr, on décrit une portion de Cer-
<le, femblable aKLM , que Pon tait paffer par ce
Quarré, & par ces deuxSupplemens, & quel'on
marquc avec trois lettres , comme cft ici marquéle
Gnomon KLM.

PROPOSITION 1
THEOREME L

Si de deux Lignes droites , Dune eff cou-
pée en tant de parties que Von voudra:
les Reftangles compris de la non - cou-
pées O de chacune des parties de la

coupée o font égaux aw Reltangle des
deux toutes.

E fuppofe que des deux Lignes AB, &C, la
premicre AB foit coupée comme ['on voudra,
parexemple, aux points D, & E. Cela érant,

- jedis, que les Rc&anﬁlcs compris de lanon-cou-
pée C, &de chacune des parties dela coupée, f¢a-

voir AD, DE, EB, pas enfemble, font égaux

au Rectangle des deux toutes AB, & C. Pourle

prouver, ) c.

Elevez au Point A laLigne droite AF perpendi-
culaired AB, parlaii.du

1. & égale i C, parlaz. E G

dur. Puis, par les Points v

F, & B, menez les Lignes c

FG, BG, parallelesa éAB >
& i AF, parla 31. dur. =

Elevez aux‘i’oints D, &E, A D B

les Ligues droites DH , EI, perpendiculaires iAB )

qut
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-qui feront auffi parallelesa AF. Cela pofés

Puifque AF cft égale 3 C, ileftévidencquele
Panallelogramme AG eft le Rectangle des deux
toutes AB, & C. 1l eft d'ailleurs cvident que le
Reétangle AH eft compris de la non-coupée C,
ou defon égale AF, &de AD, qui eft la premie-
re partic de la couple AB,

Deplus, lesLignes DH, & G
El,dtant égalesd A¥,parla

34.du 1. oud Cfon égale: c
les Parallelogrammes DI,

EG, font les Redtangles ATD B

compris de la non-coupée .

C, &dechacune des autres parties de la coupde

AB. Ortousces Rectangles AH, DI, EG, con-
. yiennentavecle Rectangle AG. Donc ils lui font

dgaux, parle8, Axiome; Cequ'il falloitdémon~

trer, - :

REMARGQUE

Pour verifier cecy en nombres: Prenez par exem-
ple les deux nombres 10 & ¢. Divifez 10 en trois
parties, rellesqu'il vous plaira, comme 5, 3, &
2. Multipliez 10 par 6: il viendraéo, qu fera
le Rectangledesdeux nombresentiers. Aprés cela
multipliez aufli§, 3, & 2, par6: & il viendra
30, 18, & 12, qui {efont les Rectangles du
nombre entiet 6, & de chacune des parties da
nombre 10. Enfin ajolitez les trois ReGangles 30,
18, & 12: &lafommefera 6o, quiclt egale au
Rectangle compris des deux nombres enticss 10

P RO-
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PROPOSITION 11

THEOREME IL

Si une Ligne droite eff coupée comme Pon

voudra : “les - Rellangles -compris de lg
tonte & de chacune de fes parties, [ont
-eganx an Quarré de-ta toute.

E fuppofe quela Lione AB foit -
couggg cor?xmcl’ohsou&ra”, par D - FE,
exemple, au Point C. Et je dis

que les Rectangles compris de la tou-

te AB, & de chacune de fes par-

ties AC, CB, pris enfemble, font A C B

égaux au Quapré de AB. Pour le o

prouver,

Décrivez [ur ABle Quarré AE, parlag6.dut.
& élevez au Point C la Ligne CF perpendiculaire i .

AB, qui fera auffiparallelea AD, oud BE. Cela
pofé: e ‘

Puifque AD eft égaled AB, le Parallelogramme
AT cft le Rée@angle compris dela tonte AB, &de
la partic AC. De méme, CF éuant égale 3 AD,
ou 4 fon égale AB, le Parallelogramme CE cftle

Re&tangle compris de latoute AB, & de fon autre -

partic CB. Or les Rectangles AF, CE, convien-

nent avecle Quarté AE , qui a été fait fur la route -
AB. Doncces Rectangles font égaux ace Quarté ; .

Ce qu'il falloit démontrer.
- REMARGQUE.

Pour verifier ceci dans innombre: Prenez, par
Tome I E exem-
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excmple, 10, & ledivifez endeux parties, com-
me7, & 3. <Gela-€rant : le ReGtapgle du nombre
ender ro & defapartie 7, eﬁ'7o.~’l.c*\{c&ar§glc du
méme nombre 10 & de fon autre partic 3 , eltso;
ajoficez ces deux nembres, cela fait 100, Leguel
nombre eft égal au Quarré de 10.

. A

PROPOSITION II1

THEQREME 11L. .,

Si une Ligne dyoste.cft-coupce camme Don
voudra : le. Reftangle de la toute , &
delune de [es parties , eft égal an Retan-
gle des desx parties-, ¢ au Quarré’
‘de la p‘drti;ﬁif{opicmmgm, pnﬁ.v: a

€ fuppofe quelaLigno ABfoit g DF
J coupée comme I'on voudra,

par exemple au Paint-C. Cela
crant, je dis que le ReGangle
de latoute AB, .8 dé L 'uue deles :

parties, par cxemple AC, eft X C B
égal au'Redtangle des deux par- .

tics AC, CB, & an Quarrdde la parrie AC, qui
avait €té premicrement prife. Pour le prouver ,

- Elevezay Poiut A ld Ligne AE perpendiculaire 4
AB, &égaled AC. Menez par le Point E la Ligne
EF parallele.d AB; & parle Point B la Ligne BF
parallele 4 AE; & au Paint C dlevezlaLigne CD .
perpendiculaire 4 AB, qui feraauffi parallele a AE,
oudaBF. Celagofd: . « . - -

Puifgue AE eft égale 3 AC, ils’enfuit que AD
cft i Quarrdide AC; par-da 1. Remarquedela 45:
. : u
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du1. Ec puilque CD cft dgale 4 AE, oud AC,
fon dgale, il senfuit que CF eft le Re@tangle des
deux parties AC, CB. Or le Quarré AD, &le
Redtangle CF , convienneut avec AF, qui eft le
- Reftangle de la toute AB, & de la partie AC,
Donc le Reftangle AF eft égalau Rectangle CF,
&auQuarré AD ; Cequ'il falloir démontrer.

REMARQUE.

Pour verifier'ceci dans un nombre : Prenez, par
exemple, 10; divifez-leen deux parties, comme
7 & 3. Cela éiant, le ReGangle des deux parties
7& 3, eft2r1. Le %Jarré de Fa premiere partie 7,
eft 49. Ajoilirez ces deux nombres, ccla fait 7o.
Lequel nombre eft égal au Re@angle du nombre
entier 10, & defapremiere partie 7.

PROPOSITION 1V/.
THEOREME IV. -

Si une Ligne droite eft coupee comme I'on
voudra : le Quarre de la toute eff cgal
aux deux Quarrez des partiesy € 4
deux Reftangles faits des deux parties.

E fuppofc que laLigne AB
foit coupée comme l'on
voudra , par exemple au

Point F. Celad drant, je dis
ue le Quarrd de la toute AB 1
?ﬁ éga%ux deux Quarrez des. G H
parties AF , FB, & 4 deux A “F B
Rectangles faits de ces deux . )
E a2 pat-

C ED
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parties. Pour le prouver, .

DécrivezfurlaLigne ABld ED
Quarré AD. Menez la Dia-
gonale CB. Elevez au Point
FlaLigne FE perpendiculaire ¥
4 AB, qui fera auffi parallel!c G \ H
a4 AC, & 4 BD. Etparle ; -
Point I, ou laLigne FE cou- A F B
pe la Diagonale CB, menez la Ligne droite GIH
parallele 3 AB. Cela pofé:

Puifque les Lignes AC , AB, qui font les Cbtez
du Quarré AD, fontégales, il s'enfuit (paclag.
Prop. du 1.) que le 1riangle ABC a les Angles
ABC & ACB, fur la BazeBC, égaux entr’cux.
Drailleurs, les Lignes GH & AB érant paralleles,
& la Ligne CIB tombant deflis, 1 Angleextericur
GIC cft <gal A fon oppoféinterieur ABC, parla
29.du1. Orl'Angle ACBeft égalal’ Angle ABC,
Donc T Angle ACB, ou GCI, eft égatal’Angle
GIC. Et par confequent dans le Triangle CGl%és
Cotez CG, GI,. qui folitiennent ces deux Angles
font dganx enitr’eux , parlaé.dur. .

Daslleurs , “puifque dans le Parallelogramme
GE, I'Angle GCE eft droit, éranrundes Angles
du Quarré AD: ils'enfuir ( parla 2. Remarquede
la 46. Prop.du 1. } que ce Parallelogramme GEa
fes quatre Angles droits. Et puifque les deux Cotez
CG, GI, qui font alentour d’un de ces Angles
droics, fontdégaux entr’eux : ils’enfuir (parlar.
Remarque de Ta méme Prop.) que ce Parallelo-
gramme GE eft le Quarré de GI, oude fon égale
AF. Deméme, puilquelesLignes AC, FE, font
paralleles, & que la Ligne BIC tombe defTus: I’ An-
gie exwericur FiB eft ¢gal 4 fon oppolé interieur
ACB. ifais I'Angle ABC eft égala ACB. Donc
I'Angle AIIC, ou FBI, eft égal a I'Angle FIB.
Et par confequent dans Je Triangle BFI les deux
Cime i 11, qui les fobiiennent , fontlaufﬁ

oo édgaux




LIVRE SECOND. 1of

dgauxenir'enx. Do il fuit quele Parallelogram-
meFH, quiadeux Cotez égaux alentour del’An-
gle droit 1FB, cft le Quarré de lapartie FB. De-
plus, AL ID, font deux Parallelogrammes Rectan-"
gles » puifque leurs COtez oppofez font paralleles,

& que les Angles A, & P, €tantdroits, tousles

autres le fontanfli. Or Alcft le ReCtanglede AF,

FI, oubiende AF, FB; &IDelt leRectangle de

DH, HI, ou de leurs ¢gales AF, FB. Maisces

deux Re&tangles AL, 1D, avec les deux Quarrez
GE , FH, conviennent avec le Quarré AD. Donc
ce Quarré leur eft égal; Ce qu'll falloit démon-

trer.

I. REMARQUE

11 fuir de ceree Propofition, que quand deux Li-

gnes droites paralleles aux Cdtez d'un Quarré, cou-

nt la Diagonale de ce Quarré en un meme Poine s

es Parallclogrammes qui {e font alentour du Dia-
metrefont des Quarrez.

II. REMARGQUE

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par
exemple, 10, & ledivifez en deux parties comme
7 & 3. Cqladrant, le Quarrd de 7 eft 49 ; le Quar-
xéde s tft 9 ; le Rectangle des deux parties 7 & 3,
eft 21. Ce méme Re@angle pris encore une fois
cft encore 21. Ajolitez ces deux Quarrez & ces
deux Retangles , cela fait 100. Lequel nombreelt
¢gal au Quarré du nombre entier 10.

Egs P R O
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 PROPOSITION 7,
THEOREME V.

Si une Ligne droite efft coupée en deusx par-
ties égales , € en deux inégales: le
Rettangle compris des deux parties iné=

- gales, avec le Quarré de la partie du
milien, font éganx an Quarrédela msoi-
1iédelatoute.

E fuppofe gus Ja . v
J Ligrgco roite . E Gﬁ
AB foit coupée en . ' \
deux parries éga- K = L[X !

lesau Point C, &
en deux inégales
au Point D. Cela __ D
duant, je dis que A C B
le ReQangle compris des deux parties inégales AD,
DB, avec le Quarré de la partie du milieu CD,
Tont ¢gaux an Quarré de la moitié¢ de la toute CB.
Pour le prouver,

Décnvez [ur CBle Quarré CF; tirez la Diago-
nale BE ; dlevez au Point Dla Ligne DG perfen-
" . diculaire 3 AB, quiferaauffi paralleled BF, & &
CE. PuisparlePomntH, on la Ligne DG coupe
la Diagonale, menez la Ligne deoite IHK paralle-
le 2 BA. Enfin menez par%c Point Ala Ligne AK
parallele 3 CE. Celapolé :

1l fuit de la 1. Remarque fur la Propofition
précedente , que LG eft un Quarré, i feavoir,
¢clui de LH, ou de fon égale CD. Par Ja mé-

me
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me raifon, DI eft aufli un Quarré; & partant
DH cft égale 2 DB. Parconfequent le Rectangle
AH eft leRetangle compris des deux parties iné-
galesAD, DB. Defortequ'il nes'agic plus que de

rouver que le Retangle AH avecle Quarr¢ LG,
Emte‘gauxau Quarr€ CF. Pourleprouver,

Les Retangles CH, HF, f{ontégaux entr’euy,
parla43.du 1. Si donc on leur ajoiite le Quarré
DI, lesRe@tangles C1, DF, ferone aufli dgaux
entr'eux. Mais le Rectangle AL eft égal 4 CI,
par la 36. Prc{{p. du 1. Doncil eft aufli¢gal A DF.
Maintenant, fid ces deux chofes égales on ajoiice
le Reétangle CH: le Reétangle AH fera dgal au
Gnomon MNX. Etfi 'on ajolite d ce Rectangle
& dce Gnomon le Quarré LG: le Redtangle AH
& le Quarré LG, pris enfemble, feront égaux
au Gnomon MNX & au Quarré LG, prisaufli
enfemble. Or ce Gnomon & ce Quarré compo-
fent le Quarré CF. DoncleRetangle AH, avec
Je Quarré LG, fone ¢gaux au Quarré CF; Ce
qu’il falloit démontrer. )

REMARQUE .

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez,
patrexcmple, 20. Divifez ce nombreen deux par-
ties égales 10 & 10 ; & en deux indgales 17 & 3.
Cela érant, le nombre du milieu fera 7. Multi-
pliez maintenant 17 par 3; le Produit eft gr.
Quarrez le nombre 7, vous aurez 49. Ces deux
nombres joints enfemble font 100; qui eft le
Quarréde 10, oudelamoitiéde 20.

E4 ? R o-
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PROPOSITION VI
. THEOREME VL

Si une Ligne droite eff coupée endenx par-
ties égales, € quwon lusi ajoutedirecte-
ment une autre Ligne droise: le Reltan-
gle compris de la toute ¢ delajoiitée
comme d'une (eule Ligne, ¢~ de lajosk-
tee, avec le Quarre de la moitic de la
toute, fontéganx an Quarré de la moi-
ti€ de la toute ¢~ de Pajoitée, comme
d’une [enle Ligne.

E fuppofe quelaLi-

gne droite AB foit N M

coupé@et deux par- :
ties égales auPointC, L___KIO H_ Y
& qu'on lui ajofite di- . -
re&ement la Ligne SO
BD. Cela étant, je dis T B

quele Rectangle com-
pris de AD, BD, avec le Quarré de CB, font
éganx au Quarrc de CD. Pour le prouver , :
Décrivez fir la Ligne CDle Quarré CE 5 tirez
la Dizgonale DF ; ¢levezaun Point B la Ligne BG
perpendiculaire & AD, qui fera aufli parallcle d
DE, &aCF. Duis, parlePoint H; oula Ligne
BG coupela Diagonale, menez la Ligne 1HL pa-
rallele 3 AD. Enfin mencz parle Point A la Ligne
AL parallele 2 CF. Celapof:
B . . Puifque
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Puifque,par la premierc Remarque de [a 4. Prop.
Bleftun Quarré: Dleft égale 3 BD, & ainfi fc
Rectangle Aleft Je Rectangle comprisde AD , BD.
Par la méme Remarque , KG eftaofli un Quar-
e, &le %arrédc KH, oude fon égale CB. De-
forte qu'il ne s'agit plus que de montrer que le
Rectangle AI, avecle Quarrd KG, fontégauxau
Quarr¢ CE. Pour le prouver,

Les Rectangles AK & CH , qui font conftituez
fur Bazes dgales, & entre mémes Paralleles, font
égaux entreux, par la 36. Prop. du 1. Mais les
Rectangles HE & CH font aufﬁp égaux entr’eux,
rar 1a 43. Prop.du 1. Etainfile Re@angle AK &

e Rectangle EH , qui font €gaux a un meéme Rect-
angle, font égaux entr’cux. Sidonc onleur ajoiite
le Rectangle CI : le Rectangle Al fera égal au Gno-
mon MNO. Maintenant, fi onajoiite d ce Rect-
angle & 4 ce Gnomon le Quarré KG: le Re@tan-

le A1, avecle Quarré KG, fera égalau Gnomon

NO, avec cc méme Quarré KG. Or ce Guo-
mon & ce Quarré compofent le Quarré CE. Donc
Ie Reclangle Al & le Quarré KG font égauxau
Quarré CE 5 Ce qu'il falloit démontrer.

REMARQUE.

Pour verifier cect dans un nombre: Prenez,
parexemple, 10. Divifez ce nombre en deux par-
ties égales § & §. Ajolrez 3 i 10, cela ferans,
Cela dtant, le Re@tanglede 13 & des, eft3g. Le
Quarréde lamoitié gcft 25. Or39 & 25 fonr 643
qui eft auffi Ia valeur du Quarré du nombre 8,
compofé de la moitié 5, & dunombre ajoiité 3.
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PROPOSITION VII
THEOREME V.IIL

Si une Ligne droite eff coupée comme For
. woudra: le Quarré de la toute, ¢ le

' Quarré de Pune de fes parties, font

éganx an Quarré de Vautre partiey, &

adeyx Rellangles faits delatoute & de

bapartic premicrement prife.

E fuppofe que la Ligne AB € D

foic coupée comme I'on
voudra au Point F. Cela

éunt, je dis que le Quarré de I
Ja toute AB ,q& leQuarré de G H
F'une de fes parties, par exem- A B

ple de AF, font égaux au

Quarré del'autre partie FB, & 4 deux Re@angles
faits de la toure AB & dela partie AF, qui avoit
été premicrement prife. Pour le prouver,

Décrivez fur la Ligne ABle Quarré AD 5 me-
nez la Diagonale BC ; élevezau Point F la Ligne
FE perpendiculaire d AB, qui {era auffi parallele &
AC & 3 BD. Puis, par le PointI, ou la Ligne
¥E coupe la Diagonate , menez la Ligne GIH pa-
rallcle a AB. Cela pofé :

Pyifque AD eft un Quarré,, AC eftégaled AB;
& par confequent le Re@angle AE eft compris de
latoute AB, &de fapartie AF. Dailleurs, puif~
que FH & GE font des Quarrez, par la premiere
Remarque de la 4. Prop. le Rectangle GD compris
de CD, qui cft égalc 3 AB, & de CG, q:;lﬁ

e
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dgaléa GI, oua AF , eftauflicomprisde AB, &
de AF. De forte qu'il ne sagit plus que de prou-
ver que le Quarré AD, & le Quarré GE, font
égauxau Quarrd FH , & aux deux Redtangles AE,
& GD. Pourleprouver,

Le Quarré AD eft déjaégal au Quarrd FH, &
aux deux ReQangles AE, ID, puas enfemble,
parle 8. Ax. Sidoncon leur ajoiite le Quarré com-
mun GE: il s'enfuivra.que L Quarré AD, & le
Quarré GE, feront égaux au Quarré FH, au
Redtangle AE, au Reétangle ID, & au Quarré
GE. Mais le Re@angle 1D, & le Quagré GE,
compofent enfemble e Rectangle GD. Et partant
le Quarré AD, &le Quarré GE, font égaurau
Quarré FH , & aux deux Retangles AE, & GD;
Ccequ'il falloit démontrer. ,

REMARGQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par
exemple, 10; &ledivifezen 7& 3. Cela érant,
Ie Quarré du nombre entier 10 eft 100. Le Quarré |
de la partie 7 eft 49. Cesdeux Quarrez fonten-
femble 149. Drailleursle Quarré de I'autre partie
3,¢ft 9; IeReétangle compris dunombre entier
10 & de-la partic premierement s:ri.fe 7, cft70.
Le méme Rectangle pris une feconde fois eft enco-

- xej0, Org, 70, & 70, fontaufli 149,
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PROPOSITION VIII
THEOREME VIIL

Si une Ligne droite eft coupée comme on
voudra : guatre-fois le Reétangle com-
pris de la toute €& de Pune de fes par-
tiesy avec le Quarvé de I autre partie,
[ont éganx au Quarré de la touse &~ de
la partic premicrement prife, comme
d’'une feule Ligne.

E fuppofe que la Ligne AB foit coupée comme
4 l'onveundraauPoint C. Celaérant, je dis que
" quatre-fois le Re&tanglede AB, CB, avec le
Qxlarré del'autse partic AC , font égaux au Quarrd
delatoute AB, & de la partie premicrement prife
CB, comme d'une fenle Ligne. Pour le prouver,
. Continuez ABvers D,
& faites BD ¢galc 4 BC. 1 G E.
Puisayant décrie fur la Li- R ™
AD le Quarré AE, me-
nezla Diagonale DF. Ele- b
vez aux Points B & C les \
Perpendiculaires BG & CI, N M
qui ferone auffi paralleles 13
4 AF& i DE; & parles
Points H & K, ou BG & ¢ B D
CI coupent la Diagonale DF , menez les Lignes
LHM & OKP parallelesd AD. Cela pofé:
Premicrement ( par la premiere Remarque de
la 4.Prop.) BM & LG fontdes Quarrez, Enfiite
: ) . c

KO./ p
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de quoi NQ & OI font aufli des Quarrez. Or puif-
que BM eft un Quarré, laLigne BH eft dgale 3
BD; laquelle ayant dté faite égale A BC, il s’en-
fair que la Ligne BH eft ¢égaled BC, &ainfique
Te Rectangle CH eft un Quarré, Erd’autant queles
Quarrez BM & CH ont le C6té BH commun, il
s’enfuit que ees deux Q[mrrcz font égaux entr’eux.
Etpar la méme raifon, les Qlllarrez H & NQ font
au(%é ux, puis qu'ils ontle Coté NH commun,
Drod il fuit que les Quarrez BM, NQ,, font égaux
entr’eux, puis qu'ils font tous-deux égaux a CH.
Celaétant, HM eft égal 4 HQ,, puilque cc font
les Cotez de Quarrez égaux. Etpartant HP eften-
core un Quarré égal aux trois autres. Enfuite de’

uoi il ¢ft vident que les Rectangles AH & LQ
?ont compris de latoute AB & de {4 pattie BC. Et
puifque {par la 43.Prop.du1.) le Rectangie HE
eft égal auRedangle AH, il s’enfuit que le Reétan-
le }%E eft anfli compris de AB & de BC. D'ailleurs
es Rectangles 1Q & GP ¢rant furdes Bazes égales
KQ, QP, & entre. mémes Paralleles IE & KP,
{ont {gaux entr’eux , par la 36. Prop. du r. Sidonc
on leur ajolite les Quarrez égaux BM& QM , il
s'enfuivraque QL, pris avec BM, fera équivalent
AGP, prisavec QM, c'eft 4 dircaufeul Rectan-
le GM , ou HE. Ertainfi le Gnomon RST eft égal
a quatre-fois le Rectangle compris de AB, BC.
Maintenant fi 2 ces deux chofes égales on ajofite le
Quarré OI, qui eft leQuarréde OK, oude AC
fon dgale: ils’enfuivra que quatre-fois le Rectan-
glede AB, BC,, avecle Quarré de AC, font égaux
au Gnomon RST , avec le Quarré Ol Or ce
Gnomon & cc Quarré compofent enfemble le
Quarré AE.. Donc guarrc-fois cRedtangle de AB,
BC, avecle réde AC, fontégaux au Quarré
AE; Cequ’il falloit démontrer.

Ey . ReE
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REMARGQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre: Prencz, par
exemple, 8 & ledivifezen 6 & 2. Celaétant, le
Retangle du nombre entier 8, & de (3 partie 2 , eft
16 ; & quatre-fois ce Rectangle eft 64. D'ailleurs
le Quarré de I'autre partic 6, eft 36. Or64& 36
font 100. Ceque vaur aufli le Quarré du nombre
10, quieftcompof¢ du premier nombre 8, & de
{i parnie premierement prife, a favoir 2.

"PROPOSITION IX.
THEOREME IX

Siune Lignedroite eff coupée en desx par-
ties éggles y € en dewx inégales o les
“Quarrez des deux parties inigales font
doubles du Quarré de la moiti¢ de la
toute y € du Quarré de la partic du
milieu,

JE fuppofe que laLigne AB r

foit coupée en deux par- :
ties égalcs auPoint C, & .
en deux inégales au Point D 5
& que la partie du milien foit

CD. Cela érant, jedisque les A ¢ DB
Quarrez des deux parties inégales AD , DB, font
doubles du Quarredela moidé AC, & du Quarré
de la partie du milicu CD. Poyr l¢ prouver ,
Elevez au Point C laLigne CE perpendiculaire 4
AB, & dgaled AC, Menez au PointE les Lignes
: . droites
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droites AE , BE. .Elevez auffi au Point DaLigne
DF perpendiculaire 3 AB; & du PointF , ou la
Ligne DE coupe BE , abaiffez la Ligne FG perpen-
diculaired CE , qui feraaufli paralleled CD. En-
fin du Point A au Point F menez la Lignedroite
AF. Celapofé: :

Puifque par laconftrution le Triangle ACE eft
Ifofcele, les Angles AEC & EAC , fur la Baze
AE , font dgaux entr'eux. Et puifque I'Angle
ACE cft droit, lesdeux Angles AEC, EAC, qut
font égaux, valent chacun undemi-droit. Etpar
la méme raifon les Anglcs CEB, CBE , valentaufli
chacun un demi-droit. Par confequent I'Angle
AEB, ou AEF, qui eft compofé de deux de ces
Angles, eft droit. Deplus , puifque dansle Triangle
EGF I'Angle EGF eft droit, & que I'Angle GEF
vaut un demi-droit, I'Angle EFG vaut aufhi un
demi-droit. D’ou il fuit que les deux Cotez GE ,
GF, quiles folitiennent , font él%aux entr’eux , par
1a 6. Prop.du 1. De méme, puifque dans le Trian-
gle FDB I'Angle FDB cft droit, & que 'Angle B
vaut un demi - droit, I'Angle DFB vaut aufh un
demi-droit. Parconfequent les Cotez DF, DB,
qui les foiitiennent, font égaux entr’eux.

Enfuite de quoi , puifque le Coté AE folitient
I’ Angle droit ACE , {on Quarré eft égal aux Quar-
1ez de AC & de CE, par la 47.Prop. du1. Ec
puifque ces deux Quarrez font dgaux, ils'enfuic
?)uec le Quarrd de AE eft double du Quarréde AC.

méme , puifque le Coté EF folitient I'Angle
droit EGF, fon Quarré eft égal aux Quarrez de
EG & de GF. Et puifgue ces deux Quarrez font
égaux, il s'enfuit que le Quarré de EF eft double
du Quarré de GF, ou de fon égale CD. Etainfiles
deux Quarrez de AE & de EF font doubles des
deux Quarrez de AC & de CD. Orle Quarré de
AF, quifoltient]’Angledroit AEF, eft égal aux
deux Quarrez de AE & de EF. Donc le Quarré Ai;

.
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AF cft double des deux Quar- r

rez de AC & de CD. Mais

les deux Quarrez de AD & ()

iic Df ,dqui X)myrcn%enlt

'Angle droit ADF, font

égau§ an Quarré de AF. A ¢ , b ) B
Donc les deux Quarrez de AD & deDF, oude
BD fon égale, font doubles des deux Quarrez de
AC & de CD; Cequ'il falloit démontrer.

REMARGQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par
. exemple, 12. Divifez ce nombre endeux partics
dgales 6 & 6 ; & en deux indgales 10 & 2. Cela
tant , le nombre du milieu fera 4. Maintenant les
uarrez des deux parties indgales font 100 & 4.5
qut enfemble font 164. D'ailleurs le Quarré de la
moitié 6 eft 36 ; le Quarré de la partie du milieu
et 165 16 & 36 font 52, quineft que la moitic
_de 104, odont 104 cft le double,

B8
%

P R 0-
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PROPOSITION X.
‘ "YHEOREME X

Si une Ligne droite et coupée en deux par-
ties égales, € qWon lui ajokse direéte-
ment une autre Ligne droite: le Quar-
ré de la toute ¢ .de Pajoutée, comme
dune [eule Ligne o avec le Quarré de
Dajoiitée [ont doubles du Quarré de la
moitié de la tome , €& du Quarré de
la moitié de la toute ¢ de Pajoutée,
comme d'une (enle Ligne,

E fuppofe que la Ligne

AB Poit co?xpéc en deux X 5

partties ¢gales au Point -
C, &qu'onui ajofiite direc- NB_Ip
tement la Ligne BD. Cela &
€rant, je dis que le Quarré
de AD & le Quarré de BD, G-
pris enfemble , font doubles des deux Quarrez de
AC & de CD. Pour le prouver .

Elevez au Point C la Ligne CE perpendiculaire 4
AB, & ¢galed AC, ouiCB. DuPoint A auPoint
E menez la Ligne droite AE. Puis parle Point D
menez la Ligne FDG parallele s EC, ouperpen-
diculaire & AD; & par le PointE la Ligne EF pa--
ralleled CD. Tirez du Point E, par le Point B, Ia
Ligne droite EBG , filongue, qu'elle rencontre Ja
ligne FDG au Point G. Enfin du Point A au Point’

G me-
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G menez la Ligne droite AG. E P
Celapofé,

Puilque les Lignes AC, .-
CE, font égales , les Angles D
CAE, CEA, fur la Baze, A~
font égaux entr’eux. Or
I'’Angle ACE eft droit. Donc - - . O
les Angles CAE , CEA, valént chacun un demi-
droit, De méme, puifque dans le Triangle ECB
les Cotez CE, CB, font égaux, & quel'Angle
ECBeft droit, chacun des Angles CEB & CBE,
vaut un demi-droit. Et par confequent I'Angle
AEB cft droit, Maintenant les Angles CBE &
DBG, qui font oppofez aufommet, font égaux
carr’eux. Mais I'Angle CBE vautun demi-ﬁoit.
Donc I'Angle DBG vautaufli un demi-droit. De-

lus, dans le Triangle BDG l‘AngleDcﬁ droit ;

oncl’ Angle DGB vaut auffi un demi-droit. Et par-
tant les Cotez DB, DG, qui fofiticnnent les An-
§lcs DGB ,-DBG, font égaux entr’eux, parlag.

u 1. Deméme, dansle Triangle EFG I'Angle F
eftdroit, puis qu'il eft oppofé al’Angle C. Majs
I'Angle EGF vaut un demi-droit. Donc I'Angle
GEF vaut auffi un demi-droit. Erpartant les Corez
FE, FG, qui les folitiennent , font aufhi égaux en-
tr'eux, parlaé.dur.

Enfuire de quoi, puifque du Triangle ACE!'An.
gle ACE eft droit, le Quarté de AE eft égal aux
deux Quarrez de AC. & de CE, patla47.dui.
Etpuifque ces Lignes font égales , le Quarré de AE
cft doullc du Quarré de Aé . De méme, puifque
du Triangle EFG I' Angle EFG eftdroit, leQuarré
de EG elt égal aux deux Quarrezde EF & 3¢ FG.
Er puifque ces Ligaes font égales, le Quarré de

EG eft double du Quarré de EF, oudefon égale
* CD. De forte que les deux Quarrez de AE & de
EG, fonr doubles des deux Quarrez de AC & de
CD. Or le Quarré de AG, qui foiitient l'Adngk

' rog
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droit AEG, eft égal aux denx Quarrez de AE & de
EG. Donc le Quarré de AG eft double des Quar-

"rezde AC & de CD. Mais les Quarrez de AD & de
DG , qui comprennent I'Angle droit ADG , font
égaux au Quarrd de AG. Doncles Quartez de AD
& de DG, oude BD fonégale, font doubles des
Quarrezde AC & de CD 5 Ce qu'il falloit démon-
trer. .

REMARGQUE

Pour verifier ceci dans un nombre: Prenez, par
exemple , 10, Divifez ce nombre en deux partics
égales s & 5. Ajoilitez 2d 10y celaferarz. Cela
duant,le Quarrdde 12 eft 144 ; le Quarrdde 2 ft
4 ces deux nombres font enfemble 148, D'ail-
leurs le Quarré de geft 2.5 ; le Quarré de 7eft 49.
Ces deux nombres font enfemble 74, qui eft la
moitié de 148 , oudont 148 cft le double,

PROPOSITION X1,
PROBLEME I

-Coupcr une Ligne droite donnee, de telle
Jortey que le Reitangle dela toute , < de
Dunede [es parties, foit égal an Quarré de

Dautre partie.

E fuppofe que la Ligne droite donnée foit AB ;
& je propofe de lacouperdetelle forte , que le
“" Re@angle de la toute AB, & del'une defes
. parties , foit égal au Quarrée de l'autre partie. Pour
k faire, : .
Décrivez fur ABle Quarré AC. Coupez le C.Oé-'
t
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té AD en deux également au Point E. Du Point E
au Point B menez la Ligne droite EB. Prolongez
EAversF, & faites EF ¢galed EB. ]?c’crivcz fur
AF le Quarré AH ; & prolongezle Coté HG juf-
quen 1. Cela érant, jedis ¢ B
que la Ligne AB eft cou- ]
pée au Point G commeila | __ G__H
€été propofé ; ceft 4 dire
de celle forte,que le Rectan.

le de la toute AB, &de

a partie BG, eft ¢gal au —J‘D E A F
Quarré del'autre partie AG, Pour le prouver,

Puifque la Ligne DA cft coupée en deux parties

égales au Point% » & quela Ligne AF lui eft ajoli-
tée: le Re@anglede DF, &deFA, oude FH {on
égale, (c'eft 4 dire le Re@angle DH, ) avec le Quar-
rg delamoitié EA, font égaux au Quarré de EF,
oudefon égale EB, parla6.Prop. Orles Quar-
rezde AB. & de EA font égauxau Quarré de EB,
parla 47. Prop. du 1. DoncleReétangle DH, & le
Quarréde EA, font égaux aux Quarrezde AB & de
EA. Oftant donc le Quarré de EA de ces deux Tours
égaux, aufquels il eft commun, il reflera le
Rectangle DH égal au Quarré de AB, c'eft a dire
au Quarré AC. (%1: fi maintenant de ce Rectan-
gle & de ceQuarrd, qui font égaux , 'on ore le
Rcé‘tanglc DG, quileur eft commun, il refterale
Quarre AH égal au Reétangle IB. Or le Quarré
AHeftle Quarré de AG, & IeRectangle IB eft le
Rectangle compris de CB, ou de AB fonégale,
& de BG. Ileft donc vraidedire, que la Ligne AB
aété coupée commeil a €té propofé ; Ce qu'il fal-
" loit faire , & démontrer.

REMARQUE

11 eft imipoffible d’exprimer en nombre la quan-
tité desparties AG, GB, dela Ligne AB couf._c’_c
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fuivant la Prop. précedente;; parce que quelque
pombre de parties quon puifle artribuera Ia” Ligne
AB, il eft impoffible que AG, ouGB, contien-
ne un nombre déterminé de cés parties,

PROPOSITION XI1
THEOREME XL

Aux Triangles Amblygones, le Quarre
dn Cité gui fositient U Angle obtus off plus
grand que les Quarrez des deux autres:
Cétez., de la quantisé de deux Reftan-
gles, chacun defquels eft comprisde l'un

. des Citez, alentour de U Angle obius, 4
Seavoir de celus fur lequel érant prolongé

" tombe la Perpendicnlairedel Angle op-
poféy & delapartiecomprife entre cet=
te Perpendiculaire & V' Angle obtus.

E fuppofe qu'au Triangle A

ABC I'Angle ABC foit

obtus. Celadrant , aprds
avoir prolongé I'un des Co-
tezalentour de I'Angle ob-
tus, comme CB, vers D, & B D
& avoir abaiflé de ' Angle Ala Ligne AD perpen-
diculaired CD: Je dis que le Quarré de AC eft
plus grand que les deux Quarrez de CB & de BA,
de la quantité de deux Redargles, chacon def-
quels feracomprisde CB , & de BD. Pour le prou-
ver,

" la
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La Ligne CD étant coupée au Point- B, il s’en-
fuit ( par la 4. Prop.) que le Quarré de la route
CD efr égal aux cfcux Quarrez des deux parcies
CB, BD, & a deux Relangles compris de ces
deux mémes partiés. Donc ft 4 ces deux Touts
égaux P'on ajofite le Quarré de DA, il s’enfuivra
que les Quarrez deCD & de A
DA feront égaux aux trois
Quarrezde CB, deBD, &
deDA, & i deux Re@an-
gles compris de. CB & de '

BD. Mais le Quarrédde AC € B D
(parla 47.Prop.dut.) eftégalaux deux Quarrez
de CD &de DA. Doncle Quarré de AC eft égal
aux trois Quarrez de CB, deBD, &deDA, &
4 deux Rectangles compris de CB & de BD. D ail-
leursle (%arré de BA eft dgal aux deux Quarrezde
BD & de DA. Prenantdonc le Quarré de BA, au
licu de ces deux Quarrez: il s’enfuivra que le Quar-
ré de AC feradgalaux deux Quarrez de CB & de
BA, &adeux ie&anglcs comprisde CB & de BD.
Et ainfi le Quarré de” AC eft plus grand queles
deux Quarrezde CB & de BA , de Ja quantité de
deux Rectangles compris de CB & de BD; Ce
qu'il falloit démontrer.

R
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PROPOSITION XIII.
THEOREME XIIL .

Aux Triangles Oxygones 4. le Quarre du
Coté q'm" ’(bti%f?nt l’Anglﬁ} zz;zgz{ ejf plus
'if'e‘ti't ?dé_-k: Quarrez. des deux awsres
" Corezyi de la quanvité z'ig_‘;de;t'z'x Reétan-
~ gles 5 chacun defquels eft compris de
Lun des Cotez alentonr de U Angle aigu,
a [cavoir de celus fur lequel de I Angle
oppofé tombe la Pcrpcndiéyéaite s O
de la partie comprife em're‘ cette Per-
pendiculaire ¢ P Aggle ,4121& L

Y

E fuppofe qu'au Triangle ABC A

AN
] I'Angle C foitaigu, & qu’a-’ :
* yant?'ait tomber ,ﬁl 1'AngIcA
laLigne AD perpendiculaire a la
Ligne BC, quieft 'undesCoiez B D - C
qui comprend " Angle aign , ‘cette Perpendiculaire
tombe entre B& C. Cela érant,, je dis que le Quar-
1é du Coté AB, qui foltient I'Angle aigu C, eft
plus petit que les deux Quarrez des deux autres
Cdtez AC, BC, dela quantité de deux Rectan-
gles, chacun dcfﬂucls fera compris du Coté BC,
gui eft alentour del’Angle aigu C, & fur lequel
¢ I'Angle oppofé tombe la Verpendiculaire AD,
& de la parne DC comprife entre cette Perpendi-
culaire & I" Angle aigu. Pourle prouver,
' 1a
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La Ligne BC érant coupéeau Point D, il s’en-
s'enfuit (par la 7. Prop. ) que le Quarr¢ de la
toute BC, & le Quarr “de\'uge dlc fes parties, 4,
fcavoir DC, font égaux au Quarre c?cl’autrc par-
tic BD, & a deux ReGtanglescompris de BC & de
DC. Sidonc i cesdeux Touts ¢gaux 'on ajoue le

Quarré de AD : il s'enfuivra que |

ks trois Quarrez de BC, de L
DC, & de AD, feront égaux aux - :
deux Quarrez’ d¢ BD & de

AD, & adeux Reftangles com- B D = €

ris de BC & de DC. Donc fi nons prenons, le
&larr‘éthC , anlieudesdeux %‘ua;rczr de DC &
de AD, auxquels ileft €gal, parla 47. Rrop. du
1. il s'enfuivra.que les deux Quarrez de BC & de
AC feront égaux aux deux Quarrez de BD & de
AD, & i deux Reétangles comprisde. BC & de
DC. Drailleurs, le Quarré de AB eft égal ayx deux
Quarrez de BD & de AD. Prenant donc ce feul
Quarsé au lieu des deux-aurres, il s’enfuivra:que
lesdeux Quarrezde BC & de AC feront dgaux au
Quarré dc AB, & 4 deux Re&angles compris de
BC & de DC. D’oiil fuit quelesdeux Quarrez
de BC & de AC font plus grands que le feul Quar-
réde AB, dela quantité de deux Rectangles coms
prisde BC& de DC 5 ou, cequieftlaméme cho-
{e, quele Quarré de ABeft moindre que les deux
Quarrez d¢ AC & de BC, de la quantité de deux.
Reétangles compris de BC & de DC; Ce qu'il
falloit démontrer, :

el

P R O~
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PROPOSITION X1V.
' PROBLEME IL

Deécrire un Quarré égal 4 une Figure
reltiligne donnee,

E fuppofe que Ia Figure retiligne A foitdon-
née; & je propofe dedécrire un Quarré égal &
cecee Figure, Pour le faire,

Décrivez premierement {parla 45. Prop.du 1. )

Ie Parallelogramme Rectangle BD égald la Figure
donnéc A. Prolongez le Cot¢ CD vers F , & faites
DF égalea DE. CoupezlaLi- H
gne CF en deux ¢également au O
Yoint G. Décriyez ufi demi: ™ C D
Cercle du Centte G, & d= G | P
I'intervalle GC,-ou GF. En- ‘= -
fin prolongez la’Ligne ED, . B B
jufqu'd ce qu'elle rencontre la Circonference du
Cercle auPoint H. Celx drant, je dis que le Quar-
ré delaLigne DH cft égal 4 la Figure reétiligne A.
Pour le prouver,

Du Point G au Point H menezla Ligne droite
GH. Celapofé:

Puifquela Ligne CF eft coupée en deux parties
dgalesauPoint G, & en denx1négalesau Poine D :
il's’enfuit ( parla . Prop.) queleRectangle com-
pris des deux parties inégales CD, DF, c'eft 4
dircle Rectangle BD , & le Quarrédela partie du
milien GD, font ¢gaux au Quarré dela moiti¢ de
la toute GF, oude fon égale GH. Mais ce Quar-
réde GH eft égal aux Quarrezde GD & de DH, par
la 47. Prop. du 1. Donc le Rectangle BD, &le
- Quarré de GD, font ¢gaux aux &eux Quarrez de’

Tome 1. F GD
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GD & de DH. Et partant, fi
de cesdeux Touts égaux I'on
&ec le Qparré de GD,.qui .\’
leureft comman, lesreftes,a |’
fcavoir le Rectangle BD , &
le Quarré de DH, front
¢gaux. Mais le Redtangle BD a.¢té fait dgaldila
Figare sectifighe donnde A. Donc le Quarré*de
DH eft aufli gak dvaamre Figure 5 Cequ'il falloic
faire, & démountrer. : )

La . .
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DEUCLIDE
LIVRE TROISIE'ME.

DEFINITIONS.

Cercles ¢ganx, font des Cer-
cles dont les Diametres font
) égaux, oudontles Lignes droi-
7¢( tes menées du Centre 4 leurs
f3) Circonferenges, font égales.

Ainfiles Cercles ABC, DEF,
fcot écaux , parce queleurs Diamerres AC, DF,
font " ¢-

gaux ; ou b L K
YA YA
es Lignes

droiregs G H. w
GB,HE, \_ .

qui fone ‘

mendes du Centre & leurs Circonferences, font
Fa égales.
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égales. Mais les Cercles DEF, IKL, font iné-
gaux, parce que leurs Diametres DF, IL, font
inégaux , ouparceque lesLignes droites HE, MK,
qui font menées du Centre d leurs Circonferences ,
fontindgales.
" 2. LaTangente d'un Cercle, ou la Ligne qui
le touche, clt une Ligne droite qut touche {a Cir-
conferencedetelle forte , qu'dtant prolongée, elle
ne lacoupe point, & n’entre pointdans le Cercle.
Ainfi Ia Ligne AB eft la Tangente du Cercle
BDE, .patce qu'elle tonche fa Circonference de
telle forte au Point B C
B, qu'érantprolon-
de elle ne lacoupe
point , & n'emtre G
point dans le Cercle.
3.LaSecanted’un
Cercle, oula Ligne
qui le coupe , eftune L?gnc droite qui touche telle-
ment {a Circonfzrence’, qu'éraut prolongée, ellc la
coupe, & entre dams le Cercle. i
Ainfila Ligne GD eft la Secante du Cercle BDE,
parce qu'clle touche tellement fa Circonference au
Poine D, qu'érant prolongée, elle la coupe , &
entredansle Cercle. :
4. Des Cercles lont dits {e toucher I'un 'autre,
quand Jeurs Circonferences fe touchent fans {¢ cou-

per.

Aénfiles Cercles ABC, DBE, font dits fe ton-
cher I'un Lautre, parce que lcu:s Circonfcxcuc?s
c
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fe touchent tellement au Point B, qu’elles ne fe
coupent poinut, <

5. Deux Cercles font dits fe couper I'un I'autre
lorfque leurs Circonferences ne fe touchent pas
fimplement, mais qu'ils entrent reciproquement
I'un dans!'autre.

Ainfi les Cercles FGD , FGH, fontdits fe cou-
per I'un Pautre, patce que leurs Circonferences ne
{e touchent pas fimplem+-nt , mais que ces Cercles
entrent reciproquement I'un dans 'autre.

6. La diftance d’une Ligne droite aw Centre
d’un Cercle , eftla Ligne droite qui part du Centre
de ce Cercle, & qui tombe perpendiculairement
fur cette Ligne, g

- Ainfi la diftance de la Ligne AB auCentredu
Cercle ABD, eftla LigneEF, qui part du Centre
E, & qui tombe perpendiculairement fur AB.
D'ou il fuit que lesdeux Lignes
droites AB, CD, fonr égale- {
mentdiftantes du Centre E,par-
«ce queleurs diftances EF , EG,
font i’%alcs. Maisquela Ligne E /G
HI cft plus cloignée de ce mé- /
me Centre,, parce que fa diftan- BC
ce EK eft plus grande que celle
desaurres.

7. La Sofitendante,, ou la Corde d'un Arc de
Cercle, eft la Ligne droite bornéedes deux extre-
mitez de cdt Arc.

Ainfila Ligae droite AB cft la c
Sotitendante ou la Corde de I’Arc A
ACB, parce qu'ellecft bornée de .

fes deux extremitez A & B.

Heft évident que la néme Li-
gne AB eft aufli ka Soficendante de
I’Arc ADB. Si bien quela Ligne v
dreite qui eft laSofitendante d'un Arc, eft aufhi Ia
Sofiterdante du Complement de cée Arc a la Cir-
conference entiere, ¥ $.Un
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8. UnScgment , ou usie portion de Cercle, eft
une Fiﬁurc comprife d'un Arc de Cercle& de fa' -
Sofitendante.

Ainfi les Figares ABC, FBG,
FDG ,{ont des Segmens ou des
portions de Cercles, parce cha- A ¢

cunede ces Figures eff comprife *, Y
d'un Arc chgcurcle &deﬁxrs)oﬁ- F n ©
tendante. :

9. La Baze d’un Segment de Cercle, eft la.
‘Ligne droite qui fourtient ce Segment, & qui le
borne.

Ainfi la Ligne FG ef! Ia Baze du Segment FBG ',
& du Segment FDG, parce qu'elleles folrient &
fes borne.

1o. L'Angle du Segment, eft I'Angle mixte
comptis de 1'Arc du Segment & de fa Baze.

Amfl I' Angle mixte comprisde’AtcFD, & de
laLigne FG, <ftl'AngleduSegment FDG. :

11. 'Angle au Segment, ou I'Angle dont ls
Segmeat ft capable, eft un Angle compris de
deux Lignos droites qui partent d’un Pointde I'Are
du Scgment, & qui abouriffent aux deux extremi-
tez- de fa Baze. ‘

Ainfi]' Angle ABC oft un Angle B
au Scgment, ou I'Angle dont le
Segment ABC eft capable; parce
3u‘i! eft compris des deux Lignes

roites BA, BC, qui partent du
Point B de I'Arc duSegment, & ¢ r
aboutiflent aux deux extremitez de
f3Baze A& C.

12. Un Angle au Centre d’un Cercle, eft un
- Anglecompris de deux Lignes droites qui parteut
du Centre d’un Cercle, commel’Angle BED.

i3. UnAngleala Circonference d’un Cercle,
eft un Angle compris de deux Lignes droites qui
partent d’un Poincdela Circonference du Cercle,
comme I"Angle BAD. 14 Quand
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14. Quand |’ Angle que font deux
Lignes droites qui partent du Cemre
d'un Cercle, oud’uniméme Point
dz 1a Circonference’; a pour Baze
un Arc dece Cercle, cét Angle eft
dits"appuyer furcét Arc. =

Ainfi I'Angle BED, oul"Angie
BAD, cftdic s‘aPqucr fur'Arc BCD. _

15. L’Arc fur lequel sappuye un Angle, on

ui lui fert de Baze, cft I'Arc compris entre les
jcux Cotezde ' Angle. S )

Ainfi I’Arc BCD eft I'Arcfurfequel s’appuyerit
les Angles BAD, BED, oubieneft la Baze de ccs
Angles, parce que’ cér Arccft compris entre leuss
Catcz‘ B . . .. . .

16. UnSe&eurdeCercle, cftune Figure com-
prife de deux Lignes droites qui fontun Angleau
Centre, & delapartiede la Circonference que ces
deux Lignes embraflent, comme ci-deflus la Fi-
gure EBCD cft yp Seteur de Cercle,

17. Des
Segmens
fembla-
bles,font
des Seg-
mens . 2
qutfonr A C A C b F
capables d’Angles égaux.

Ainfiles Segmensmarquez ABC, & DEF, font
des Segmens qui s'appellent femblables, parce que
les Angles ABC, & DEF, dontils font capables ,
font égaux. Mais ces mémes Segmens ne laiffent
pas d’étreinégaux , parce que I'un eft plus grand
que l'autre. ~Au lieu que les deux Segmens mar-
quez ABC, font femblables, & ¢gaur; parce

ue non feulement ils font capables d’Angles
cgaux , mais aufli parce que I'un n'eft pas plus
grandquel'autre. :

F g 18. Une
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" 18, UnecFigurereiligne cft
dite inferite dans uyn Cercle ,
lorfque le Sommet de chacun de
fes Angles eft dansla Circonfe-

rence du Cercle. !

AinfilaFigure ABCD eft in-
{crite dans le Cercde ABCD,

A

c

parce que tous les Sommets de fes AnglesA, B,
.C, D, fontdanslaCirconference de ce Cercle.

C

19. UneLigne droite eft dite
‘&tre dans un Cercle, lorfque fes
_excremitez feterminenta 12 Cir-
‘conference. _ '

Ainfila Ligne AB cft dite étre
‘damsle Cescle ABC.

? R o
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PROPOSITION I
PROBLEME L
Trouver le Centre dun Cercle donné,

E fuppofe quel'on donnele Cercle ABC, &je
propofe d'en trouver le Centre. Pourle trou-
ver ,

Menez dans ce Cercle la Ligne droite AC, qui
coupe la Circonference o il vous plaira, comme
aux Points A & C. DivifezlaLigne AC endeux
également au Point E, par laro. du1. Erparce
Point menez la Ligne BED perpendiculaired AC,
par la 11. du premier. Enfin coupez laLigne BD
en deux égalementau Point F. Cela étant, jedis
que le Point Feft le Centre du Cercle ABC. Pour
Ic prouver,

Premicrement il eft dvident
que pout autre Point que F,

ris dans laLigne BD , ne peut
¢trele Centre, puifque cétan-
tre Point ne diviferoit pas la
Ligne BDendeux ¢galement.
C'eft pourquoi fi le Centre n’é-
toit pasau Point F, it faudroie
qu'il fir en quelque Point hors de la Ligne B,
Penfons, fi vous voulez , qu’il foit au Point G.
Mcm;z dong les Lignesdroites GA , GE, GC. Ce-
la pofé:

PComp:m:z le Triangle AEG avec le Triangle
CEG Le Coté AE da premier eft égal au Coré
EC du fecond , par la conftruction ; le Cotd EG
eft commun aux deux Triangles; & la Baze GA
feroic égale i la Baze GC, puis qu'elles {eroient
rirdes cu Centrea la Circonference, Ainfi (parla

¥ .
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8.du1.) I’Angle AEG feroit
égal 3 'Angle CEG, & laLi-
gne GE feroit perpendiculaire
a AC, par la 16. Definition
du 1. Et partant les Angles
GEA, GEC, feroient droits.
Mais , par la conftruétion ,
I'Angle AEB eft droit. Donc
il s'enfluivroit que l'Al:iglc AEB & I'Angle AEG fe-
raient égaux, ceftd dirclapartican Tout; cequi
eft impofhible. 11 eft donc impoffible quele Cen-
tre du Cercle ABC foit horsla Ligne BD. Et par- -
rant e Point F eft le' Centredu Cercle ABC; Ce
qu'il falloit erouver, ’ '

I. REMARQUE

- 1l fuit de-13, que fi dans un Cercle unc Li
droite en coupe unc autre qui {e termine 4 fa gﬁ
conference , en deux dgalement & perpendiculai-*
rcmclr;t » cete Ligne droite paflera par le Centre du
Cercle. - :

II. REMARQUE

Pratique de cette Propofi-
tion. Prenez dans la Circon-
ference du Cercle ABC trois
Points, tels qu'il vous plaira,
A, B, C. Merez fucceflive-
ment vorre Compas adeux de
ces Points A & B ; & de méme
intervalle décrivez deux Arcs
de Cercle, quis’entrecoupent
aux Points G & H. Puis par
ces Doints menez la Ligne
droite GH. Cela fair , mertez derechef {uccefive-
meiic le pied du Compas aux Poines B & C;.& de

meme
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méme intervalle déetivez encore deux Arcs de
Cetcle, quis’entrecoupent aix Points D & F. Enfin
meniez par ces deux Pointsla Ligne DF , filongue,
qt’elle rencontre 12 Ligne GH au Point E. Alorsle
Point E fera leCentre qu'il falloic tronvey,

PROPOSITION. 11
THEOREME 1.~ °

Si ayams pris deax Points dunéla Citcon-
ference &un Cercle, on mene de lun &
Lautre ane Ligne dreite 5 elle tombera
dans le Cercle,

E fuppofe qie daimsla Citcoti= -
ference du Cercle ABE l'on
renne deux Points tels qu'on
voudtd; comme A & B; & qit¢
du Point A au Point Bon'méne la A
Ligne drofre AB. Cela érant, je ]
dis que cette Lighe tofbeta dans ce Cerilei Pour
le prouver, T,
Menez du Centre Caux extremitezdea Ligne
AB les Lignes droites CA, CB. Puisayant pris 3
difcretion dansla Lighe AB un Point éntre A% B
comme par exemplé D , menez la Ligne droite
CD. Celapofc: ' B
LesLiguesCA , CB, qui pattent du Centre C
& voiit fe boriier 4 {2 Circonference , font dgalés.
Ainfiles Angles CAB, CBA, font c’ﬁau'x éntr'eux,
parla 5. du 7. Mais I'’Angle CDBelt extericur au’
refpeét du Triangle ADC. Donc (parla1é.dui.)
il el plus grand que fon oppof€ intericur CAD , &
par confequént auffi que I;?‘n égal CBD. D’o(l? il
6 uig
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fuit (parlaxg9.du1.) que le Coté CD eft plus pe-
tit que le Coté CB, qui {ofitient un plus grand An-

le. Et puis qu'il eft plus petit,
?on extremité D eft dans le Cercle,
Mais d'autant que le Poinc D a

¢tépris 2 difcretion dans Ia Ligne

AB, & quelamémechofefepeur A v |
. prot,xvc: de tout aucre Point de -

cette Ligne , il fuitque cette Ligne toute entiere ot
dans le Cercle 5 Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION 111
.. THEOREME IL
5% dans un Cercle, une Ligne droite féjfe
par le Centrey © coupe en denx égales
‘ment une autre Ligne droite qus n’y paffe
- pointy elle la coupera perpendiculasre=
ment3 Et fi elle la coupe perpendicu-

. dwirement 5 cllelacoupera en dewx éga-
.iemmt.

3 E fuppofe premierement que B
‘J 1a Ligne droite BD, qui
eft dans le Cercle ABC,
afle parle Cemre E, & qu'el-
e coupe en deux dgalementau .
Point F laLigne AC, quin’y A —>c
pafle point. Cela éant > je dis
uc JaLigne BD coupe laLigne b
1C perpendiculairement. Pour le prouver ,
Menez les Lignesdroites AE , EC. Cela pof¢:
Dans
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Dans les Triangles AFE& CFE, le Coté A¥e
¢gal au Coté FC, par fuppofition. Le Coté FEeft
commun 2 ces deux Triangles. Deplus, la Baze
EA eft égale d Ia Baze EC, par lu definition du
Cercle. Donc (parla 8, du 1.) I'Angle AFE et
. dgal a I'Angle CFE, & laLigne BD eft perpendi-

culaired AC, par la 26, Definitiondu 1. Cequ'il
falloit démontrer. i '
- Je fuppofe en fecond lieu, quelaLigne BD qui
paffe par le Centredu Cercle, coupe la Ligne AC
perpendiculairement. Cela étant, je disquielle la
coupe aufli en deux également. Pour le prouver.,

Puifque lesLignes EA , EC, font égales, parla
definition du Cercle: les Angles EAC & ECA,
font égaux, parla §.du 1. D'ailleurs puifque la Li-
gne BF eft perpendiculaire d la Ligne AC , lesdeux
An%lcs EFA, EFC, fontaufli égaux. Si bicn que
les deux Triangles EFA, EFC, ontdeux Angles
¢égaux a deux Angles, chacunaufien ; &le Coté
EF, qui eft communauxdeux, foiitient dAcs An-
gles égaux. Partant (parlaz26.dur.) le Coré AR
eft égalau Coeé FC 5 Ce qu'il falloic démontrer.

s
(AE)

Fa T PRO=
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_PROPOSITIO.N 17V,
THEOREME IIIL

Si dans un Certle , deax Lignes droites
qui ne paffent pas par le Centrey s'entre~ -
_ coupent, elles we fe conperomt pas Pune
Dantre en deux également. :

E fuppofe que dans le Cercle ABD les deux Li-

gnes droites AB, CD, qui ne pafient point pat

le Centre , fe coupent 'une I'autre au Point F. Ce-

la érant, je dis qu'elles ne {e coupent pas toutes-
deux en deux parties dgales. Pour le prouver,

S'il éroit poflible qué chacu-
nede ces deux Lignes Hit cou-
pée en deux partics dgales: il
s'enfuivroit , par Ja Propofi-
tion precedente , qu'en menant
du Centre E auPoint Fla Li- C
gnedroite EF , cette Ligne feroit perpendiculaired
chacune des deux autres AB, CD ; & par confe-
quent que les Angles AFE & CFE (eroient droits,
& ¢gaux entr'eux, & quiainfila &anie feroit égale
au Tout, ce qui eft impoffible. Il eft donc impoflible
que les Lignes AB, CD, fecoupent toutes-deux
en deux parties ¢gales ; Ce qu'il falloit démontrer,

B
a6

A

P R O-
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PROPOSITION V.
THEOREME 1IV.

- 85 deux Cercles [e coupent Pun Lantre
ils n'anront pas un méme Centre.

E fuppofe que lesdeux Cer-
clcsPABC? BDC, fe cou- B
ent 'un l'autre aux
Points B& C. Ccla drant, je 5

dis qu'ils n’ont pas un méme £
Centre. Pour le prouver,
$'il étoit poflible qu’ils euf- r

fent tous-deax un méme Cen- .
tre, 4 (gavoir E: en menant de ce Point une Ligne
droite a I'un des Points ol ces deux Cercles s’entre-
coupent , par exemple au Point B, & une autre
Ligne droite en quelqu'autre Point , comme A,
qui les coupit rous-deux: De ce que le Point E
- feroit Centre du Cercle ABC, ils’enfuivroit que

lesLignes EA , EB, feroient égales. Dailleurs , de
ce que ce mémie Point feroit aufli le Centre du Cer-
cle BDC, il s’enfuivroit quelesLignesED, EB,
feroient auffi égales. Si bien que les deux Lignes
EA, ED, qui feroient dgales 4 une méme, i
fcavoit A EB, feroient dgalesentrielles. Cleft 4 di-
~ requele Toutne feroit pas plus grand que {a partic;

cequi eftimpoflible. 1l eft doneimpoflible que les
deux Cercles ABC, BDC, ayent un méme Cen-
tre; Cegw'il falloicdémontrer.  *

. ' P RO-
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PROPOSITION VI
THEOREME V.

Sideux Cercles (¢ touchens Pun Uautre ez
dedans 5 ils n’auront pas un méme Cen-
tre.

E fuppofe que le Cercle BDE -
totfcqzc lg Cercle ABC en B T
dedans au Point B. Cela

étant, je dis que ces deux Cer-

cles n'ont pas un méme Centre.

Pour le prouver,

§'il étoit poffible qu'ils euf- .

fent tous-deux un méme Centre , 3 fcavoir F: me-

nant de ce Centre au Point de leur attouchementla

Ligne droite FB, puis une autre Ligne droite 2

queldu’autre Point de la Circonference du Cercle

ABC, parcxemple auPoint A ¢ De ce que le Point

F feroit le Centre duCercle ABC, il s'enfuivroit

queles LignesFA, FB, feroient égales. Et parce

que ce méme Point feroit aufli le Centre du Cer-
cle BDE, il s’enfutvroit que les LignesFD, FB,

Aeroient auffi égales. Etainfiles Lignes droites FA,

D , qui ferotent dgales 4 laméme FB, feroient

dgalesentr’elles, c’§} i dire que le Tout ne feroit

pas plus grand que fa partie ; ce qui eftimpoflible.

1! eft denc impoffible que les deux Cercles ABC,

BDE, ayent un méme Centre; Ce qu'il falloit

démontrer, ' ' ’

P RO
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PROPOSITION VIL,
" THEOREME VL

Si ayans pris un Point 5 autre que le Cen-
trey dans un Cercle y on meéne de ce
Point tant de Lignes droites que Pon
voudra 5 jufqw'a la Circonference 5 la
plus grande de toutes eft celle qus paffe
par le Contre 5 & la plus petite eft le
refle du Diametre. Quant aux autres
Lignes y la plus proche de colle qui paf-

_ & par le Centre cft plus grande quw'une

. autre qus en eft plus éloignee. Enfin de
part © dautre dela plm' petite s on ne
fyanroit mener de ce méme Point plus
de deux Lignes droites égales enty’clles:

E fuppofe quc dansle
Cercle ADB, dont c
le Ceutrc eﬂ: F, on
ait pris 4 difcretion le
Point G , differentdu p
CentreF; & qucédc c]c ‘\
Point on ait mené a Ia '
Circonference pluficurs E ‘b
Llﬁncs droites, comme B
GC, GD, GE,
GB, entre k[qudlcs GA pafle parle Centre F, G&g
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GB achéve le Diametre AB. Celadtant, jedispre-
mierement que la Ligne GA eft la plusgrandede
woutes. Pourfeprouver; > T

Menez du Centre Faux Points C, D, E, lesLi-
gnes droiges FC , FD, FE. .Celapolé:

~ Au Triangle GFCles deux Cbtez GF , FC , fone
plus grands que le troifiéme GE, parlazo.dux,
Donc fi aulieu de ¥C on prend FA , qui lui eft éga-
feparla definition dn Cercle, les deux Lignes GF »
FA , ou latoute GA, D A -
fera plus grande que :

GC. On-prouvera dé¢ ‘
méme, quelaLighe GA -
eft plus grande que les
Li c(s’c G&, GE. Mais Dy

GA cltaufh plus grande
que GB, puifq'l%a%A
eft plus grande que le
demi-Diamesre du Ces- .
cle, & que GBeft plus perite. Et partantla Ligne
Caéiapiusgranae detoteas, -

- Jedisenfecond Heu, que JaLigne GB eft la plus
petite de toutes. Pourle prouver, ’

- Au Triangle EGF, les deax Cérez ¥G, GE,
font plus grands que le troifiéme FE , parlaao.du
1. 1ls font donc 2ufli plus grands-quefa Ligac B,
qui lui eft dgale. Sidonc deces deux Touts inégaux
on bre la partie FG , quileur eft commune: il's’ea-
fuivra que le refte GE fera plus grand quete refte
GB, & ainfi que GBeft plus petite que GE. On
prouvera de méme, que GB eft plus perite que GD,
ouGC. Etparrantla Ligne GBeft la plus petite de
toutes.

. Jedis en troifiémelien, quelaLigne GC, qui
eft la plus proche de la Ligne GA qm pafle par le
Centre , cft plus grande quane autre plus éloignée,
parexemple que GD, ou GE. Pour l¢ prouver,

. Compareg Jes denx Triangfcs g, & DFE.
.. , ¢
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Le Coté CF du premier Triangle eft ¢gal au Coté
FD dufecond, par ladefinition du Cercle ; Ie Caué
FG cft commamn 4 ces deux Triangles. Deplus,
I’ Angle CFG, comprisdes deux Cotez du premier
Triangle, eft plusgrand que I'Angle DFG, com-
pris des deux Cotez dufecond , puis quiiln’eft que
fapartie. Ainfi (parla24.dur.) la Baze GC eft
plus gtande que la Baze GD.On prouvera de méine,
que GD cft plus grande que GE. Ecainfila Ligne
GC, qui approche le plus de la Ligne qui paffe par
Te Centre, eft plus grande qu'une”autre plus éloi-
gude. . _
Jedisenquatriémelieu, qu'om ne fgauroit me-
ner du Point G, de parr & d'aurre de la Ligne GB,
ﬁlus de deux L}gna dreites dgalesentr’elles ; cu
icn gu'on n'en {¢auroit mener une troifiéme égale
auxdeux autres. Pourleprouver, - -
Menez.du Point F la Ligne FH . qui fafleavec
FB I'Angle BFH ¢galdl'Angle BFE ; & du Point
‘G an Point H mienez la Ligne droite GH. Cela
polé: o
Les Triangles GFH & GEE ont les deux Cotez
GF,FH, égauxauxdeux Cotez GF, FE ; & I'An-
e GFH , compris des déux Cotez du premier
riangle, ft gal d I'Angle GFE , compris des
deux autres , par la conftruction. Donc la Baze GH
eft égale & laBaze GE, parlag4.dui. Ainfivoild
deux Ligues droites égales mendes du Point G de
part & d'aurre de Ia Ligne GB. Mais qu’on ne puifle
ea mener une troifiéme dgale aux deux aurres,
celaeft évident, par ce qui a déja été prouvéd. Car
cette Ligne ouapprochera plus prés du Pomnt B, &
ainfi elle ra plus petite que GH : oucllcenfcra
plus dloignée, & anfi clle fera plus grandc ; Qui
cft tout ce qu'il falloit démontrer. :

7 R oO-
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PROPOSITION 'VIIL
THEOREME VIL

Si d’un Point pris hors dun Cercle on mé-
ne tang de Lignes droites que Uon vou-
dray qui fe terminent a la Circonferen-
ce concave du Cercle : la plus grande

de toutes eff celle qui paffe par le Cen-
tres € celle qui en eft plus proche cff

- plus grande quw’une autre gui en eff plus
éloignée. Tout au contrasre : de celles
gus tombens fur la Circonference con=
wexe, celle qui iant prolongée pafle par
le Centre 5 cft la plus petite de toutes
@ stlle qui en ef plus proche eff plus
petite qu'une autre qui en eff plus éloi-
gnée. Enfin de part & dautre de la
plus petitey on me (Gaurois mener de ce
méme Point plus de dewx Lignes dros-
tes égales emrelles,

E fuppofe que du Point A, pris 4 difcretion,
hors du Cercle BCD, on ait mené pluficurs
Lignesdroites AF, AG, AH, Al, qui fe vont
termuner 4 fa Circonference concave ; & quela Li-
gne Al pafle par le Centre K. Celaétant, je dis
pre-
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premicrement que la Li- A
ue Al eftlaplos grande
gc toutes, Pour le prou- |
VEI
Menez du Centre K les
Lignes droites KF,KG,
XH. Cclapofé:
AuTriangle AKH les
deux Corez AK, KH,
font_plus grands que le |
troifi‘me AH, parla z0.
dur. Or AK&KHgut .
dgaux 4 AK &4 KI, ou -
a la toute AL Ainf la
Ligne Al eft plus grande que laLigne AH. On
prouverade méme, quelaLigne Al eft plus gran-,
de quela Ligne AG, & quela Ligne AF. Donc la
Ligue Al eftla plus grande de toures. )
Jedisen fecond lieu, quela Ligne AH , qui eft
laplus Erochc de la Ligne Al qui paffe par le Cen-
tre, eft plus grande qu'une autre plus ¢loignée,
par exemple que AG, ou AF. Pourle prouver, -
Aux Triangles AKH & AKG, les deux Cdtez
AKX, KH, fontégaux auxdeux Cotez AK , KG,
chacun au fien. Mais I'Angle AKH eft plus grand
que I'Angle AKG, quin'eft que fa partic. Donc
(parfaz4.dn1.) laBaze A eft plus grande que
la Baze AG. On prouvera deméme, quelaLigne
AG cft plusgrande quela Lilgnc AF. Et ainfila Li-
gne AH, quiapproche le plus de la Ligne qui. pafle
parle Centre, eft plus grande qu'unc autre plus
cloignde. '
Je dis entroifiéme liecu , qu'entre lesLignes AB,
AC, AD, AE, qui partent du Point A, & qui
tombent fur la Circonference convexe du Cercle
BCD, lapluspetirede tomeseftia Ligne AB, qui

drant ‘prolongéc pafle par lc Centre K. Pour le
prouver,

Menez
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Menez du Centze K les Lignes droites KC, KD 5
KE. Celapofé: : ]

Au Triangle AKC le Coré AK eft moindre que
les deux CrezKC, AC, parla 20. du 1. Donc
fi de ces deux Touts indgaux on Ote des parties éga-~
Ies, dfcavoir KB& KC: le refte AB fcra plus pe-
tit que le refte AC. On prouvera de méme, quela
Ligne AB eft plus petite que AD, ou AE. Et par-
tant elle eft la plus perite de toutes.

Je dis en quatriéme
liew, qu’entré les Lignes
AC, AD, AE, cellequi
approche d¢ plus prés de
IaLigne AB,eft plus petite

une afere plus’ éloi-

née. Pour le prouver,

-, LesLignes AC, KC,
font mendes des extremi-
tézdelaLigne AK , qui
eft un des Cotez duTrian-
gle AKD, & fe rencon-
trent dans ce Triangle.
Ponc ({parlaz1, du1.)
les Ligries AC, KC, font plus petites que les Li-
gnes AD, KD. Sidonc dé ces deux Touts inégaux
on te les parties égales KC, KD: lerefte AC fe-
raplus petit quelerefte AD. On prouvera de mé-
me, que AD cft plus petite que AE. Erainfi de tou-
tesces Lignes, celle qui eft Ja plusproche de Ia' Li-
ne AB eft plus petite qu'une autre plus éloignée.

Je disenfin quon ne fcauroit mener du Point A
de part & d’autredelaLigne AB plusde deux Li-
%nes droitcs égales entr’clles ; ou bien qu'on n'en

¢auroit mener une troifiéme égale aux deux autres.
Pour le prouver,

Menezdu CentreK la Ligne KL, qui faffe avec
KA T Angle AKL égal 41" Angle AKC; &du Point '
L au Point A menez la Ligne droite LA, Celapofé :
: Les

1
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Les deux Triangles AKL , AKG, ont les deux
Cotez AK , KL , dgaux aux deux Cotez AK. , KC ,
<hacun au;fien-; & 1'Angle AKL , compris des
deux Cérez-dw premier Triangle, cft égal i 1'An-
gle AKC ¢ompsis des doux .autres Corez , par fa
conftruction. Donc 12 Baze AL eft égaledla Baze
AC, par la 4.du 1. Ainfi voild deux Lignes droites
égales menées du Poing Adcngearg& d’autre dela
Ligne AB.- Mais qu'on ne puiffe pas én’'meherune
troifiéme dgale aux dcu::é autres , ccla eft évident,
ar ce qui adéja ded preuvé.. Car,cepre Ligne oua
;tocheqraialus pres dﬁ'a‘ Ligne AB, & ain‘[sll elle fclr:
plus Fctite: ouelleen fera plus dloignée, & ainfl
ellé fera plus grande; Qui eft rout ce'qu’il falloit
démounurer. | . : - - .

PROPOSITION IX.
_ THEQREME VIIL
Si ayant pr't;.r, un Péi;it dans un t’erc)e,
Lon. peut mener de ce Poins 4 la Cir-
conference du Cercle plus de deux Li-

gnes droites égales entr’elles, ce Point= -
Li eff le Centre du Cercle.

JE fuppofe éue dans le. Cer-

cle BCD l'on ait pris le 3 .
" Point A ; & qu'ayant mend
de ce Point d la Circonferen- c
ce lesrois Lignes droites AB, b
AC, AD, ces trois Lignes

fe trouvent dgales.Cela étant,
je dis que le Poinr A eft le Centre de cc Cercle.
Car fi ccla n’¢eoit, il s’enfuivroit.que d’un Point
pris
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prisdans un Ceicle, lequel Point ne feroic pas le
Centre, on pourroit mener i la Circonference plus
de deux Lignes droites égales entr’clies ; caqui eft .
impoflible par la 7. Prop.  Par confequent le Point
A cft le Centre de ce Ceicle s Cequ'il falleit dé-
montrer.- e C

"PROPOSITION X.
» ¢ FHEQREME TX."

Sideux Cercles [e coupmt,l’hr’z Pautre, ils.
ne (¢ couperont pas en plus-de denx
‘1:_0"'1’:. - .- S

Lo oA (PN [

Cercles ABDGE &
“" ABCDEF fe coupent
Pun l'autre. Cela érant,
je dis qu'ils ne fe coupent
pas en plus de deux
Points. Pour le prouver,

‘Sinofom » sl eft :
Eofﬁbx, qu'ils fe coupent I'un l'autre aux trois

oints A, B, D. Celapofé:- -

Trouvez (par la premiere Propofition) le Cen-
tre du Cercle ADDGE, & quele Centrefoit H ;
puis de ce Centre menez a ces trois Points A, B,
Dt," les Lignes droitess HA, HB, HD. Ccla

ofé: -

Puifque le Point H eft le Centre du Cercle
ABDGE, les Lignes HA, HB, HD, qui par-
tent de ce Centre, & fe vont rerminer a fa Carconfe-
rence, font égales entrelles. Et puifque ces trois
mémes Lignes pareent auf d’un Point pris dans cllc

Cercle

]E fuppofe que lesdeux -

]
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Cercle ABCDEF, & qu'elles vont fe termirera fa
Circonfecence , le Point H eft aufli le Centredu
Cercle ABCDEF  Erainfiil s’enfuivroit que deux
Cercles qui fe coupent I'un l'autre, auroient un mé-
me Centre; ce qui eft impoflible, parla s. Prop.
1 eft donc impoflible que deux Cercles qui fe cou-
pent 'unFaucre , fe purffent couper en plus de deux
Points ; Cequ'il falloit démontrer. !

PROPOSITION XI.
THEOREME X.

Si un Cercle en touche un antre endedans ,

- la Ligne droite menée par leurs Centres
érant prolongée , palfera par le Poins de
lear attouchement.

E fuppofe que le Cercle
, Algg:ou%hele Cercle A

J ABC en dedans au
Point A. Cela étant, je
dis que fi on méne par B

leurs Centres une Ligne
droite, cette Ligne écant
prolongée, paflera par le
Point de leur attouche-
ment ; ou, cequi eft la méme chofe, que fi on
méne du Peint F , Centre du Cercle ABC , au Point
A, 3ui eft le Point de leur attouchement, la Li-
gne droite FA: le Centre du Cercle ADE feren-
contrera dans cette Ligne.

Car ficela n*¢toit, fe Centre du Cercle ADE fe-
roit en quelque Point hors de la Ligne FA. Qu'il
foit donc au Point G, silcft poflible. Encecas,

Tome I, G fi
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fi 'on méne parlePoint F, & parle Point G, la
Ligne droite FGDB, cllecouperala Circonference
des deux Cerclesailleurs qu'au Point de leur artou-
chement. Puis menantdu Point G au PointA la
Ligne droite GA , cette Ligneavec les deux autres

FG, FA, compofera le

Triangle FGA, dont les ' :
deux Cotez FG, GA, fe- K
ront plus grands que le o
troiﬁngFA, parla 20, B

du 1. Iisf{erontdoncautfli
- plus grands que fon égale
FB. Si denc de ces deux
Touts inégaux on ote la
tic commune G, lerefte GA fera plus grand
que le refte GB. Mais puifque le Point G eft le Cen-
tre du Cercle ADE , la Ligne GD eft égale 3 GA.
Erainfi la Ligne GD fera sufli plus grande qoe I
Ligne GB, c’cft a dire la partie que le Tour; cequi
eftimpoffible. 1l eft donc impeffible que le Cen-
tre du Cercle ADE foit hots dela Ligne FA; Ce
qu'il falloit démontrer.

PRO-
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PROPOSITION XI1L
THEOREME XL

Si dewx Cercles [z touchent Pun Dantre pay
dehors y la Ligne droite menée dun Cen-
tre & Dantre paffera par le Point de leur

attouchement.

E {uppofe que Jes Cer- )
cles I-,AB((II , DBE, fe A
touchent I'un l'autrg

par dehors au Point B , & Sy
quedu Centre de l'un au
Centre de 'autre on ait
mené la Ligne droite FG. Cela étant, je dis que
cetee Ligne pafle par le Point de leur arouchement.

Car fi cela n’croit, clle pafleroit par ailleurs.
Pofonsdonc, s'ileftpoflible, qu'eile pafle pat les
Points C & E, & quainfila Ligne FCEG foir une
Lignedroite. Celaétant, lesdeux Lignes BF, BG,
ne concourront pasdireCtement, & ainfi feront un
Angle au Point B, & avec latroifiéme FCEG fe-
ront un Trangle, dont lesdeux Cotez BF, BG,
feront enfemble plus grands que le trotfiéme
FCEG, parlazo.du1. Maisles Ligncs ¥C,GE,
fontégalesa BF, BG, par la definition du Cer-
cle. Donc ces mémes Lignes FC, GE, feroient
aufli plus grandes que la Ligne entiere FCEG, c'eft
4 dire la parrie quele Tout ; cequieftimpoflible.
T eft donc impoftible que Ja Ligne qui eft menée par
les CentresF & G , pafle par unautre Pointque B
Ce qu'il falloit démontrer.

G2 P R O-
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PROPOSITION X111,
THEOREME XIL

8 un Cercle entouche un autre , foit en de-
dansy [vit en dehorsy il ne le touchera
pas aplus d'un Point.

JE, fuppofe premierement H

que le Cercle ADCrou-
che le Cercle ABC ende-
dans. Cela érant, je dis GYEN/Y

qu'il ne le rouche pasdplus
d’un Point.

Car ficela éroit, polons, A c
s'il eft poflible, qu'ille tou-
cheauxdeux Points A, & C,
Sicelacft: puifque (pariaé. B
Prop.) deux Cercles, dont
I'un touche I'autre en dedans , n’ont pas unméme
Centre, les deux Cercles ABC, ADC, auront
chacun leur Centre particulier, par exemple E & F.
Etpuilque { dpar la11.Prop.) laLigne mende par
les Centres de deux Cercles, dont I'un touche
l'autre en dedans, érant prolongée, pafle par le
Pointde leur artouchement, il s’enfuivra que la
Ligne EF étant prolongée de part & d"autre, pafle-
ra pat les Points A & C. Enfuite dequoy, puifque
le Peint E eftle Centredu Cercle ABC, la Ligne
EA, & laLigne EC, font égales. MaislaLigne FA
eft plus grande que EA, qui n’eft que fa partic.
‘Donc elle eft aulli plus grande quelaLigne EC,
& 4 plus forte raifon que %a Ligne FC. D’ailleurs,
uifque le Pojnt F eft le Centre du Cercle ADC,
LigneFA, & laLigne FC, {unt aufli c’galcs.b_ Si
. ien
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bien que les deax Lignes FA, FC, font enfemble ,
€gales, & indgales; cequi eft impoffible. Il eft
donc impoflible qu’un Cercle qui en touche un au-
treendedans, letouche a plus d'un Point,

Je fuppofe en {econd lieu que le Cercle GHI tou-
chele Cercle ABC par dehors.  Cela érant, je dis
qu'il ne le fgauroit roucher 4 plus d"un Point,

Car par exemple, 'l le pouvoit toucher aux
deux PointsG & 1: ¥ui('quc ces deux Points fe-
roient dans la Circonference decesdeux Cercks ;
en menant du Point G au Point Ila Ligne droite
GI, elle devroit (par la 2. Prop.) tomber dans

. I'un & dans'autre de ces deux Cercles ;5 ce qui eft
impoffible,, puifque I'un eft fuppofé hors de I'au-
tee. Ileft donc impoflible quele Cercle GHI tou-
chele Cercle ABC aplusd’un Point ; Qui eft tout
ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION X1V,
THEOREME XIIL

Dansun Cercle, les Lignes droites égales
[ont également diffantes du Centre; E
celles qui [ont également diflantes du Cen~

- tre fomt égales enty’elles.

E fuppofe que dans le Cercle

J ABCD les deux Lignes droites

AD,BC, fontdgales entr’el-

les. Cela étant, je dis que ces

deux Lignes font dgalement dif-

tantes du Centre E. Ceft i dire,
que fi du Centre E l'on abaiffe fur D°C
ces Lignes les Perpendiculaires EF , EG, par la
' : G 3 12. du
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12.du 1. ces Perpendiculaires {ont dgales entr’el-
'Jes. Pourle prouver, -

Mencz les deux Lignes droites EA, EB. Cela

ofé :

Puifque les Lignes EF , EG, partent du Centre
E, & qu'elles tombent perpendiculairement fur
AD & fur BC, il s’enfuit qu'elles les coupent en
deux ¢galement , parlaj. Prop. & partant AF eft
1a moitié de AD, & BGlamoi- .
tié de BC : d'out il fuit que les deux B
Lignes AF , & BG, font égales,
part le 7. Ax. du 1. Dailleurs,
puifque fc Triangle AFE eft Rek-
angle, les deux Quarrez de AF
-& de FE font dgaux au Quarté de DC o
AE, ou de fon égale EB, par la 47. du 1. Mais
puifquele Triangle EGB cft aufli Reangle, les
deux Quarrez de BG & de EG font auffi égaux au
Quarré de EB. Et partant lesdeux Quarrez de A
& de FE font égaux aux deux Quarrez de BG & de
EG. Si donc fca ces deux Tourts dgaux onOrefes
Quarrez de AF & de BG, quifont égaux, puif-
quc les deux Lignes dontils font les Quarrez font
égales, lesreftes, d fgavoir le Quarré de EF & le
Quarré de EG, feront égaux entr'eux. D’ouil fuit
que les deux Lignes EF, EG, font égales entr'el-
les, parla 3. Remarquedela 46.dur.

Je fuppofe en fecond lieu, que dans le méme
Cercle ABCD les deux Lignes droites AD, BC,
fout également diftantes du Centre E ; c'eft 4 dire

ue les Perpendicolaires EF, EG, qu'on a abaif-

des du Centre E fur ces deux Lignes, font gales,
Cela étant, je dis que cesdeux Lignes AD, BC,
font égalesentr’elles. Pour le prouver,

[l!lencz les deux Lignes droites EA, EB. Cela

ol¢: N
P Puifque le Triangle AEF eft Retangle , lesdeux
Quarrez de EF & de FA font égaux au- Quarré de
. . EA,
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EA, oudelonégale EB. Maisles deux Quarrez
de EG & de GB font auffi égauxau Quarré de EB.
Donc les deux Quarrez de EF & de FA font €gaux
aux deux Quarrez de EG & deGB. St donc de
ces deux Touts égaux on Ote les Quarrez de EF &
deEG, quifont dgaux, puifque les deux Lignes
d ont ils font les Quarrez font {fuppofées égales, les
teftes, 2 feavoir le Quarréde FA & le Quarré de
GB, ftrontégaux entr'eux. D'ou ii fuit que les
deux Lignes FA, GB, font égales entr’elles, par
la 3. Remarque de la 46. du 1. Mais (par la 3.
Prop. ) les Lignes AD & BC font doubles de FA &
de GB. Donc ees deux Lignes AD & BC font édga-
les encr’elles;Qui eft tout ce qu'il falloit démontrer,

PROPOSITION XV,
THEOREME XIV.

Si on méne plufienrs Lignes droites dans un
Cercley, la plus grande de toutes off le
Diamerre, €~ celle qui approckele plus
présdu Cemre e plus grande que celle qus
eneft plus élorgnee,

E {uppofe que dans ke Cercle ¥
T AT oot men plufieurs oh B
ignes  droites, comme AD,

BC, FE; que AD foit le Dia- ;
metre, & que FE foir plus prés
du Centre G que n’eftlaLigne
BC. Cela éunt, jedis premie-
rement que AD eft la plus gran- EDLC
dede coutes. Pour le prouver, .
s G g4 Abaiflez
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- Abaiflezdn Centre G fur FE & fur BC les Per-
pendicalaires GH, GI. Celzpofé:

Puifque BC cft fuppofée plus c’loi§néc du Cen-
tre G que n'eft pasTE, laLigne Gleft plusgran-
_ de que GH,, par la- 6. Definicion. Retranchez

donc de GI la partie GM, égale 4 GH , & menez par
le Point M la Ligne droitc KML , perpendiculaire
4 GI. Enfintirez les Lignes droites GK, GB,GL 5
GC. Celapofé:

Au Triangle KGL, les deux FAKp
Cotez KG, GL, {ont plus grands
Eue le troifiéme KL, parla 20.

ur. Or KG& GL fontégauxd AVN
GA& i GD, ou au Diametre
AD. Dor:;: le Diametre AD eft

lius gran e la Ligne KL.
Rﬁis% par I:Fll’rop. prcg’cncdentc, EpLC
KL eftégaled FE, puifqu'elle eft autant cloignée
du Centte G que laLigne FE. Partant le Diamerre
ADeft plus grand que la Ligne FE. On prouvera
de méme, que AD cft plus %rand que BC. Erainfi ke
Diametre du Cercle eft la plus grande de routes les
Lignes qu'on peut mener dans un Cercle.

Jedisen fccondliew, que la Ligne FE, ou fon
égale KL, quictt plusprésdu Centre G que n'eft
pas BC, eft plusgrande que BC. Pourle prouver,

Aunx deux Trian%lcs KGL, & BGC, les deux
CotezKG, GL, fontégaux aux deux Corez BG,
GC, chacunaufien. Mass I'Angle KGL eft plus
%rand que I'Angle BGC, qui n'eft que fa parrie,

onc (parlaz4.duy.) la Baze KLeft plus gran-
deque [a Baze BC 5 Quicft tout ce qu'il falloic dé-
montrer,

? & o:
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PROPOSITION XVI
THEOREME XV.

Sion éléve une Perpendiculaire i Dextremi-
tédu Diametre d'un Cercle , elle touche-
raleCercle (ansle couper.. Etdelextre-
mité du Diametre on ne pourra pas mener
une Ligne droite qus [oitentrela Perpen-
diculaire ¢ la Circonference. Deplus,
U Angle mixte,compris de laCirconferen-
ce - du Diametre , eft plus grand que
tout Angle recliligne aigu; & I’ Angle

mixte, compris de la Circonference ¢~ de
la Perpendiculasre o eft plus petit que

‘tout Angle reltitigne aign.

E fuppofe gu’d 'extremité A du Diametre AC du
J Cercle ABC, on aélevélaperpendiculaire AE.,
Cela étant, jedis premicrementque cette Perpen-
diculaire touche le Cercle fans le couper.

Car i cetre Perpendicus-
kire ‘coupoit le Cercle,
comme fait ici la Ligne
AB: enmenantdu Centre
Dau Pointou cetrePerpen-
diculaire couperoit le Cer-
cle, parexemple au Point
B, laLignedroite DB les
Argles DAB, DBA, fe- -
roient égaux , parla §.du 1. MaisI’Angle DAB eft

‘ G s droic,
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droit, par la conftrution. Par confequent I'An~
gle DBA feroit auffi droit; ce quieft impoffible ,
par la 17.du 1. lleft doncimpoffible qu'une Ligne
droite €élevée perpendiculairenrent a 'exeremité du
Diametre d'un Cercle, coupe ce Cercle. Et par
confequent il eft vrai qu'ellc le touche fans le cou~
per; &ainfiquellee hors le Cercle.

* Je dis en fecond lieu,
que de l'extremité Aon ne
peut pas mener une Ligne
droite qui foit entre la Per-
pendiculaire AE & la Cir-
conference AB. -

Car fi l'on préendoit
qu'on en piit menerune,
par exemple AF: ecomme
ectee Ligne ne feroit pas perpendiculaire au Dia-
metre AC, ce Diametre ne lui feroic pas non plus
perpendiculaire. Doncentirant du Centre D une
Ligne perpendiculaired AF, cette Ligne tombera
en quelque Pointdela Ligne AF, par exemple au
Point G ; & ce Point feradifferentdu Pojnt A, &
par confequent horsle Cercle.  D'ou il senfuivra
?‘ue laLigne DG, qui pafferaaa deld dela Circon-

rence , {era plus grande que DA. Si bien que
dans le Triangle DAG, I'Angle DAG, qui oft
folitenudu C6té DG, fera plus grand que I'Angle
DGA, quich foltenuduCoté DA, qui cft plus
petit.  Orl'Angle DGA eftdsoit, parla conftru-
&ion. Donc I'Angle DAG (era plus grand qu'un
droit. Et ainfi deix Angles d’un Triangle vau-
droient plus de deuxdroits ; ce qui eft impoffible,
parla17.dur. 1l<ft donc impoffible de pouvoir
menerdu Point A une Ligne droite qui fe trouve
entre la Perpendiculaire AE & la C:rconference AB.

Je dis en troifiéme lieu, que I'Angle BAD,
compris de la Circonference AB & du Diametre

AD, cft plusgrand que tout Angle retiligne aigu.
.. Car
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Car fi on ménedu Point A une Ligne droite, &
qu'on P'approche le plus prés qu'il off poflible de 1a .
Perpendiculaire AE , afiu de faire par ce moyen le
plus grand Angle redtiligne aigu qu'il eft poffible :
il s'enfuivra, parcequi vient d'ére prouve s que
éeree Ligne tombera dans le Cercle, & partant
qu'clle fera avec le Diametre AC un Angle plus pe-
it que ' Angle mixte BAD ; ]C?‘lltl par confequent
eft rlus grand que rout Angle rectiligne aigu.

Jedisenfin, quel’Angle de contingence BAE ,
comprisde la Circonference du Cercle & de la Per-
pendiculaire AE , cft plus petit que tout Angle reg-
tiligneaigu. :

Car fi on méne du Point A une Ligne droite , &
gu'on I'approche le plus prés qu'il eft poffible de la

erpendiculaire AE, afin de faire par ce moyen le
plus }):tit Angle re@iligneaigu qu'il eft poffible: il
s’enfuivra deméme, par cequia ¢té déja prouvé,
que cette Ligne tomberadans le Cercle, & partant
qu'elle fera aveclaLigne AE un Angle plus grand
ue I'Angle de contingence BAE ; lequel par con-

aquent cft plus petit que rout Angle re@iligne ai-
gu; Qui eft rout oc qu'il falloit démoantrer.

B
&

G6 ? RO
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"PROPOSITION XVIL
| PROBLEME IL

D’un Posnt donné hors d'un Cercle, meney
sune Ligne droite qus touche le Cercle,

Point A , hors le Cercle

BC; & je propofede me-
ner du Point A une Ligne droi-
te qui touche le Cercle BC.
Pour le faire,

Du Point A au Centre D
menez a Lignedroite AD; &
du Centre D, & de I'intervalle DA, décrivez le Cer-
cle AEF. Puis du Point B, ot laLigne droite AD
soupe le Cercle BC, élevez la Ligne droite BE per-
{gndiculairc i AD. De méme, %lu PointE, oula

igne BE cox:})c le Cercle AEF, auCentre D, me-
nezla Ligne droite ED. Enfin du Point A au Point
C, oulaLigne DE coupela Circonference du Cer-
cle BC, menez la Ligne droitc AC, Cela étant, je
dis que JaLigne AC, qui rart du Pointdonné A,
touche le Cercle BC. Pour le prouver,

Les Triangles ADC, EDB, ont les deux Cotez
AD,DC, ¢gaux aux deux CotezED, DB, cha-
cun au fien ; & I’Angle D, compris de ces Cotez
dgaux, cft commun. Donc (par la 4.dus.) la
Bazeeft dgaledla Baze, & ['Angle ACD eft dgal
a I'Angle EBD. Or I'Angle EBD eft droit, Xar Ia
conftru@tion. Donc I'Angle ACD eft aufli droit.
Etpartant ( par la Propofition précedente ) laLi-
gue AC, quieft dlevée perpendiculairement a I'ex-
: . ) tremitd

]E fqppofc (Lu'on dome le
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.tremité du Diametre DC, touche le Cercle BC
Cequ'il falloit faire , & démonerer. . .

PROPOSITION XVIII
‘ THEOREME XVI

Si une Ligne droite touche un Cercle, ¢~
que du Centre a lattouchement on méne
#une autre Ligne droste, cette Ligne [e<
ra perpendiculasre & la Touchante.

AB touchele Cercle EDC au
Point E, & quedu Centre F
on méne au Point de l'atrouche-
ment E la Ligne droite FE. Cela
dant, je dis quelaLigne FE eft
perpendiculaire 4 la Touchante +
‘AB

] E fuppofe que la Ligne droite

E GB
Car fi FE n’¢toit pas perpendiculaited AB, on
pourroit (parlarz2.dur.) du Point F abaiffer fur
AB une Perpendiculaire , comme FG ; laquelle
allant rencontrer la Ligne AB en un autre Pointque
celui de I'atrouchement , paffera au d:la dela Cir-
conference du Cercle, & par confequent fera plus
grande que FD, qui eft &)me’c a certe Circonfe-
rence, ou que fon égale FE. Si bien que dansle
Triangle FEG, I'Angle FEG, quiecft foiitenu du
Cow FG, fera plus grand queI'Angle FGE, qui
¢ft foiitenu du Cdté FE, qui eft plus petie. Or
I'Angle FGE eft droit, par cette fg.uﬂé conftruc-
ton,  Donc I'Angle FEG fera plus grand qu'un
droit. Er ainfi deux Angles d'un Triangle vau-
droient plusde deux droits; cequicft impoffible,
. G7 par
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parlaz7.dur. Il eft donc impofhible que laLigne
FE ne foit pas perpendiculaired AB; Ce quiltal-
loit démontrer. :

PROPOSITION XIX.
THEOREME XVIL

Si une Ligne droite touche un Cercle, €
que dwu Point de I attouchement on eleve
une Perpendiculare , elle paffera par le
Centre.

. YE fuppofe ?uc Ia Ligne droite [of
J ABtouche le Cercle CDE, au

Point E ; & que de ce Point on €l¢-

ve la Ligne droite EC perpendicu-

laire 3 AB. Celaénant, jedis que

cette Ligne pafle par le Centre ; on

ce qui eft laméme chofe, quele g —E B
Centredu Cercle fe rencontre dans

laligne EC. '

Car fi cela n'droit, le Centre dece Cercle feroit
en quelque Point hors de cette Ligne , par exemple;
auPointF. TirantdoncdecePoint & celui de ae-
touchement, la Ligne droite FE: ceteeLigne ; par
la Propofition precedente, fera perpendiculaired
AB. Erpartant|'Angle AEF fera droit. Maisl'An-
Fle AEC eft ddja droit, par fuppofition. Ainfi

"Angle AEF leroitégalal Angle AEC, ccft adi-
rele Tout i fa partie; cequicltimpoffible, 1l eft
donc impoflible que le Centre du Cercle CDE foit
hors dela Ligne EC , laquelle par confequent paffe
parle Centre; Cequ il falloit démontrer.

P R O~
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PROPOSITION XX.

THEOREME XVIIL

AuCercle, I’ Angle du Centre eft dowble de
¥ Anglede la Circonference, quand ils

" s’appuyent tous-deux [ur un méme Arc

- ow qW'ils ont une méme portionde Circon-
Serencepour Baze.

E fuppofe que dans le Cercle ABC, I Angle BDC,
J qui cft au Centre D, & I'Angle BAC, qui eft
a la Circonferen- A
cc , s’appuyent
tous - deux fur A
un méme Arc, S .
& ont ladm&mc \»& 5

rtionde Cir-
E:nfereme pour B c B c
Baze, d{cavoir E
BC. Celaétant, je dis que I'Angle BDCeft dou=
ble de I'Angle BAC. Pout le prouver, ,

Meucz par les Poimts A & DlaLigne droite ADE.

Cela pofé: -
Au Triangle ADB les deux Ctez DA, DB, font
dgaux, par la definition du Cercle. Donc (parlag. -
du1.) les deux Angles DAB & DBA font égawx.
entr'eux. Or I'Angle extepienr BDE eft égal aux.
deux Angles DAB & DBA , par la32 du1. Donc
I’Angle BDE eft double de I'Angle BAD. De mé-
me , au Triangle ADC lesdeux Coez DA, DC,
font dgaux ; par confequent les deux Angles DAC
& DCA fontauffi égaux, Orl'Angle EDCeft a)aﬂj-'
PMETI Cg



160 ELEMENS D'EUCLIDE.
dgal aux deux ‘

Angles DAC &

DCA; donc il

A
cft double de D -
I Augle DACSi < \» E
donc a-1I'Angle
BDE on ajotite b cB <
I'Argle EDC,& E. :

a I'Augle BAD on ajoliteI'Angle DAC.; I'Angle
BDC fera double de I'Angle BAC, parle19. Ax.
du 1. Ce qu'il falloit démontrer.

Que fi le Point A avoit €té pris comme danscette
feconde Figure , on auroit prouvé deméme, que
I'Angle BDE eft double del'Angle BAD, & que
I'Angle CDE eft double de I'Angle CAD. Eufuite
de quoi, 6tant I'Angle CAD de T'Angle BAD, &
I'Angle CDE de I'Angle BDE ; I'Angle reftant
BDC fera double de I'Angle reftant BAC, parle
.20. Ax.du 1. Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XX

THEOREME XIX.

Au Cercle, les Angles qui font dans un
méme Segment 5 o% qus s’ appuyent [ur un
méme Arcy [ont égaux entr'enx.

J’E {uppofe
que dans

le Cercle
ABCD les
deux Angles
DAC,DBC, D
foientdnsle
méme Seg-

ment
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ment DABC, ou, ( ce qui eft Ia méme chole) qu’ils
s’appuyent rous-deux fur le méme Arc DGC. Cela
<tant , je dis que ces deux Angles DAC, DBC,
font égaux entr'eux. Pour le prouver, .

Comme tout Segment de Cercle eft plus ou moins
grand qu’un demt - Cercle ; fuppofons premiere-
ment que le Segment DABCfoit plus grand que
le Demi-cercle. Cela {uppofé, menezdu Centre
E auxextremitez D& C sc la Baze du Segment, les
Lignes droites ED , EC Cela pofé:

1’Angle DEC, quieftau Centre, cft doublede
I'Angle DAC, qui cft i la Circonference, park
Prop. precedente ; & parla méme raifonil eft auffi
double de I'Angle DBC. Et partant lesdeux An-
gles DAC & DBC, qui font chacun maitié d'un
méme Angle, font t.‘%aux entr'eux.

Suppofons en fecond lieu , que le Segment DABC

foit plus petit que ledemi- Cercle. Cela fuppofé,
du Point A auc{’oin_t B menez laLigne droute AB.
Celapofé:
. Puifque le Segment DABC eft plus petit que le
demi-Cercle, il s’enfuir que le Segment DGC eft
plus Frand que le demi-Cercle, & a plus forte rai-
{on le Segment AGB. Dot il fuit queles Angles
ADB, ACB, qui font dans le Segment AGB, font
égaux entr'eux, par ce qui vient d’étre prouvé.
D'ailleurs, les Angles AFD, BEC, font auffi
égaux entr’eux , par la 14, du. Par confequent
les deux Triangles AFD, BFC, ont deux Angles
égaux i deux Angles, chacunau fien. Et partant
Ietroifiéme DAF, ou DAC, eft égal au troifiéme
FBC,ouDBC, par le 2. Corollairedela 32.du 1.
Ce qu'il falloit démoantrer, T

PR O-
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PROPOSITION XXII,
THEOREME XX

Les Figures de gquatre Cotex. infcrites au .
Cercle, ont les Angles oppofez. éganx 4

deux droses. .
JE fuppofe que la TFigore B
ABCD foit infcritedans le

Cerle ABCD. Cela étant,
jedis que les Anglesoppofez,

comme BAD & BCD, font A [o]
¢gaux 4 deux droits. Pour le )
prouver, ) D

Menez les deux Lignes droi-
tes AC& BD. Cela pofé:

L'Angle BAC & I' Angle BDC s’appuyent furle
méme Arc BC ; donc ils [ont égaux , parla Propo-
fition precedente. 1’Angle CA% & 1'Angle CBD
s’appuyent auffi fur un méme Arc, i fgavoir DC 5°
doncils fontauffi égaux. Partant ks deux les
BAC & CAD, quj fontI'Angle total BAD, font
. €gauxaux deux Angles DBC & BDC. Mais ces
deux-ci pris avec le troifiéme BCD, valent deux
droits, par la 32. du 1. Doncl'Angle BAD, pris
avec leméme Angle BCD, valentauffideux droirs.
Onprouvera, parlaméme raifon, que les deux
Angles ABC & ADC font égaux 4 deux droits; Qui
eft ce qu'il falloic démontrer. '

P R O:
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PROPOSITION XXII,
THEOREME XXI

Sidenx portions de Cercles [ont (emblables
¢ inégales, lenrs Bazes ne feropt pas
. egales,

E fuppofe czluc lesdeux B
] ortions de Cercles
** ABC,FGH, foient
femblables & indgales. |
Cela drant, je dis que
leurs Bazes AC, FH, A cCF H
nc font pas égales. )
Car fi ces Bazes droient dgales: en tranfportant
a:rmfée le Segment ou portion de Cercle FGH
ur le Segment ABC , on pourroit faire convernirla
Baze FH avec 1a Baze AC. "Etd'autant quele Seg-
mear FGH eft fuppofé inégal au Segment ABC,.
I’Arc FGH ne conviendroit pas avec I' Arc ABC.
C’eft pourquoi I'Arc FGH tomberoit en quelqu’au-
treendroit, comme par exempleal'endroic ADC.
"Tirant donc la Ligne droite ADB, qui coupe ces .
Arcsaux Points D & B, & menant les Lignes droi-
tes CB, CD;ils’enfuivraque puifque les Segmens
ADC, ABC, font fuppofez femblables , les Angles
ADC, ABC, qui font dans<es Segmens, feront
dgaux entr’eux , par la definition des Segmens fem-
blables. Etainfil’Angle ADC, qui eft extericur du
refpec du Triangle DBC, feroit égal i fon oppofd
interieur DBC; ce qui eft impoffible,parla16.dus.
Donc fi deux portions de Cercles font femblables &
inégales, leurs Bazds ne feront pas ¢gales; Ce
qu'il falloit démontrer.
+ : P R O~
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PROPOSITION XXIP.,
THEOREME XXIL

Sideux Segmens , oudeux portions de Cer-
cleg, [emblables, ont pour Bazes des
Lignes droites égales 5 ils [eront égaux
entr'eux,

JE fuppofe que les B

E
deux Segmens ABC,
DEF, {oient fem- .
blables, & que leurs
Bazes AC, DF, foient

dgales. Cela érant, je A co F
dis que ces deux Segmens font égaux entr’eux.
Car ¢'ils éroient inégaux, i%a s'enfuivroit que
. deux Segmens femblables & indgaux auroient des
Bazes dgales; ce qui eft impoﬂxgblc, ar la Prop.
precedente.  Donc ces deux Segmens font égaux 3
Cequ'il falloit démontrer.

ol

GRS

BEBS
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PROPOSITION XXFK,
PROBLEME IIL

Une portion de Cercle étqpt donnée, dé-
crire le Cercle duq/uel elle eft Porn'on.

E fuppofe que la portion de " )
Certle ABC foit donnde, & B
je propofe de décrire le Cer-
cle entier duquel elle eft por-
tion ; c'cft & dire que je propo-
{e de trouver le Centre du Cercle,
duquel la Yortion ABCeftdon- A C
née. Pourlefaire, _

Prenez 4 difcrerion dans la Cisconference ABC
trois Points, par exemple A, B, C. Menez les
deux Lignes droites AB, BC. Coupez chacune de
ces Lignes en deux également aux Points D& E.
De chacun de ces Points élevez une Perpendiculaire,
fcavoir DF , EF. Cela dtant, jedis que ces deux
Perpendiculaires fe rencontreront ; & que le Point
de leur rencontre , a fcavoir F, cft le Centre du
Cercle dont ABCeft une portion. Pour le prouver,

Du Point D au Point E menez laLigne droite
DE. Celapofé: ° ‘

Puifque les Angles BDF & BEF font droits, par
la conftruétion, %cs AnglesEDF & DEF, quin’en
font que les patics , font moindres que deux droits.
Et partant fcs deux Lignes DF, EF, fe doivent
rencontrer, par la Remarque dela28.dur. En-
fuite de quoi , il s’enfuit , par la 1. Remarque dela
premiere Prop. de ce Livie, que le Point Feltle
Centre cherché ; Cequ'il falloit démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XXVI
THEOREME XXIIL

Aux Cercles igaux o les Angles éganzy
s appwyent [ur Circonferences égales 5

 foit qu'sls [oiens conflituez. au Cemire
ou 4 la Circonference.

fuppofe que les B
JE CCE(SéS X;C ’
DEY, foient égaux,
- & que les Angles
AGC, DHF, qui
font conftituezau A (o3 ) F
Centre ,oules An-
les ABC, DEF, qui font conftitnez 3 fa Circon-
irence » foient aufli égaux entr’enx. Celadrane,
jedis que les Arcs AIC , DKF, fur lefquels ces An-
gles s'appuyent , font égaux entr'eux. Pour le
prouver ,
. - Menezles Lignes droites AC , DF. Cela pof¢:
Puifque les Cescles ABC, DEF, font fuppofez
dgaux , il s'enfuit que les Cotez AG, GC, du
Triangle AGC, fontégaux aux deux Corez DH,
HF, du Triangle DHF. Deplus, I'Angle AGC
eft fuppo(é ¢gal a I'Angle DHF. PartantlaBaze
AC cft égale 3 la Baze DF, parlag.dut. Ainfi
nous avons deux Segmens de Cercles ABC, DEF,
qui font femblables . puis qu'ils font fuppofcz capa-
bles d Angles égaux ; & quid’ailleurs ont pour Ba-
2zes des Lignes droites égales, fcavoir AC , DF.
Et parrant ces deux Segmens font égaux, parla
24 Prop. D’ou il {uit, que fi on les dte des deux
: Cercles
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Cercles entiers , qui font fuppolez égaux, les Arcs
reftans AIC, DKF, feront égaux entr’eux ; Ce
qu'il falloic démontrer.

PROPOSITION XXVIL

THEOREME XXIV.

Aux Cercles éganx, les Jugle.s. qui s'ap-
puyent fur Circonferences égales, [ont
éganx eotr'eux o [oit qu'ils feient con-

- flituez an Centre , onala Circonference.

E fappefe qué les Cercles ABC, DEF, foient
dgaux, & queles Arcs AC, DF foient auffi
égaux. Cela érant, je dis premierement que les

Angles AGC,DHEF, qui font conflituez aux Cen-
tres G & H, & quisappuyent fur ces deux Arcs,
tdggux entr'eux.

Car s'ils n’étoient

pas dgaux, il fau-
droitque'undeces’
Angles fir  plus
%ra;ld ?iuc autre.

ofons donc que ce
foitl'Angle AGCSi A™—¥ C O~—F
celaeft, par la 24. dut. on pourra en retrancher une
partic, comme AGI, égale 2a DHF. Enfuite de quoi,
par la Prop. precedente, I'Arc Al feraégal al’Arc
DF.MaisI’ Arc ACeft déja fuppo(é égal 4 I' Arc DF.
AinfiI'Arc A1& I'Arc AC feroient égaux entr’eux ,
c’eft d dire la partie au Tout ; ce quicft impoffible.
1l eft donc impoffible que I'Angle AGC foit plus
grand que I’ Angle DHF. On prouverade méme,
que I'Angle DHF n'eft pas plus grand que l’:cl:%:lc
. b
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AGC ; & partant ces deux Angles font égaux ; Ce
qu'il falloit démontrer. - e :

Je dis en fecond lieu, que les Angles ABC, DEF,

ui fonta laCircon- D R
?crcucc, & qui s'ag-
puyent fur ces me-
mes Arcs , f{ont
c’gaclll:r cntr'cuit. :
ar la 20.

Prop. )(-Pccs.\dcnx A—YC D F,
Angles ABC , DEF, font moitié des Angles AGC,
DHF, qui viennent d’étre prouvez i‘gaux. Et
partantles deux Angles ABC, DEF, font égaux
entr'eux , par le 7. Ax. du 1. Cequ'il falloicdé-
montret. :

PROPOSITION 'XXVIII
THEOREME XXV.

Aux Cercles égaux , les Lignes droites e’ga-
les foutiennent Circonferences égales.

JE fuppofe que B
les  Cercles
ABC , DEF,
foient dgaux, & "G

que les Lignes
AC, DF, qui AX
font les Sofiten-
dantes des Arcs I R
AIC & DKF, foient ¢gales. Celaéeant, jedisque
les Arcs AIC & DKF {ont ¢gaux entr’eux. Pour le
prouver,

Menez des Centres G & H les Lignes droites GA,

-GC; HD, HF. Cela pofé: T

Les
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. Les Cotez GA, GC, du:Tri:uE%lc AGC, font
égaux aux Cotez HD , HF 5, du Triaugle DHF,
par Ia definition des Cercles égaux. Deplus, la Baze
AC cft ¢gale alaBaze DF, par {uppofirion. Done
I'Angle AGC eftégald lAngle DHF, parla 8. du
1. D’oii il fuir {par.la 26.Prop.) que les Arcs
AIC & DKF, fur lefquels ils s’appuyent, font
égaux entr’eux ; Cequ't falloic démontrer.

#ROPOSITION XXIX.
THEOREME TXXVL

Aux Cercles égaux 4 les Circonferences éga<
les ont leurs Soktendantes égales.
% fuppofe que

-} ls Cerdes
ABC, DEF,

foient dgaux, & 54

ue lcs%laircoln- . - / v
erences ou les AX cD
Arcs AIC , - \-] \i/p
DKF , foient O S

aufliégales. Celaéeant, je'dis queles Lignes AC
& DF, qui enfont les Sofitendantes , fout égales
entr’elles. Pour le prouver, '

Mencz des Centres G & H les Lignes droites GA,
GC; HD, HF. Celapofé:

Puifque Ies Cercles ABC» DEF, font fuppofez
€gaux : les deux-Cotez GA , GC, du Triangle
AGC, font égaux aux deux Corez HI}, HF, da
Triangle DHY. D’aillcurs!’Angle AGC , compris
des deux Corezdu premier Tnangle , cft égal & -
I' Angle DHF , compris des deux Corez du fecond 5
puifque les Arcs for lefquels ils s'appuyent font

 Tome I, H - ¢gaux
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¢gaux par fuppofition., Et paitanr Ta Baze ACkeft
€galc ilaBaze DF, parla4.dur. Ce'quil falloit
dc’montrc{{.: o “ - U : A
PROPOSITION XXX.

PROBLEME LV.
" Coupi b dejie glerpent 1A A1 A

Cercle donne,
IR IR

13

~I-,." Nee o E
E {uppofe que I'Arcde Cercle

J "'ABC, foit donn€é} &'jepro- 1,3“ '
*" pofe de le couper en deux - )
parties @gaks Pburkefirey - fS 0 f‘"

Pu Point Aau Point C menez Y

la Ligne droite AC ; coupez cet- A D
te Ligne en deux f;%a‘rcmcnt anPointD ; éleveran
Point D la Perpendiculaire DB, qui rencontre ’Arc
au Point B. Cela éuant, je dis que cét Arc'eft coupd
en deux dgalement; c'eft 4 dirc quel’ArcABcft
dgal al'Arc BC. Pour leprouyer, - : '
Menez les Lignes droites'AB, BC. - Cela pof€:
Le Coté AD, du Triangle ABD, cft égal aa
Coté DC; du'TriamipleCDB, par ka conftruction.
Le Coré BD eft-commun 2 ces devrx. Triangles:
Deplus, | Angle ADB dﬂdgal‘i'l‘An‘gIc CDB, par
la conftrudtion. Donc [d Baze AB eft égale 4 1a Baze
BC, parlag.du 1. Etparconfequent les Arcs AB,
BC, que ces deux Bazes {olitiennent , font égaux
entr'eux , parla28.Prop. Cequ'il falloit faire , 8
.démontrer, - Coe o

]

i AR SIS I

" PR O-
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PROPOSITION XXXI
“THEOREME XXVIL
Ay Cercle, I Angle qui eft au demi-Cer=

cleefdroit s "celui qui eft au plus grand

Segment eff plws petit gwun droit; ©-

celus qus eff au’ plus petis Segment of

plus grand gwun droie. Deplus, I’ An=

- gle du plus "grand Segment” eft plis

grand qwun dreity €~ UAngie du plws

petit Segment eft le) pesit ':qu’hn ‘droit.;

' :E foppole qu'au C&cle . _':”:,';
J AB(}:,I:ODl fgit le Centres /’E\ T
& ADC le Diametre, & . N

?u'ayant lgris dans la Circon- / \\\c

erence le Point B a diferetiony A

on ait mené de ce Point aux L .
extremitez du Diamerre les .
deux Lignes droites BA , BC,

qui font1' Angle an demi-Cercle ABC, Celaérant,
je dis premicrement que I'Angle ABC eft " droit.
Dour le prouver, , . :
Menez du Point D au Point B laLigne droite
DR, & continuez la Ligne AB vers E. Cela pofé:
Au Triangle ABD. les Cotez DA ,, DB, font
égaux , parladefinition du Cercle. Donc I'Angle
ABD eft égal 4 I'Angle BAD, parlas.dur. De
méme, au Triangle DBC, les Cétez DB, DC,
€uant égaux , I' Angle DBC cft égal a1’ Angle BCD.
Er ainfi I'Angle total ABC eft €gal aux deux An-
. H 2 glCS
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gles BAD, BCD. Drailleurs, I'Angle exterieur
EBCreft ¢gal d ¢es deux mémes Angles BAC, BCD,

ar Ja 32.da’t. Parrant I'Angle ABC & I'Angle
EBC,fon: égaux entr’cux. Etpar confequent la Li-
gne BCeft perpendiculaire iAE, & I'Angle ABC
cltdroir; Cequ'il falloirdémontrer. )

* Jedis en fecondlieu, que"Angle BAC, quiet
au plus grand Segment CAB, eft plus petit qu'un
droit. Pour le prouver, C .

< Au Triangle ABC, les deux €
Angles ABC & BAC font plus
péaies que deux droits, par la
ay. du 1. Or il vient d'éere
ptouvé que I'Angle ABCeft
droit. Donc I'Angle BAC eft
moindre qu'up droit ;. Ce
qu'il falloit "encore démon-
trer. L . -
Je disen troifiémelien, que I'Angle BFC, qui
eftau plus petit Segmeént CEB , eft plus grand qu'un
droit. Pour le prouver ,

La Figure de quatre Ctez ABFC eftinfcrite an

Cercle ; & ainfi les deux Angles oppofez BAC &
BFC fon: égaux i deux droits, par la 22. Prop.
Mais il vient d'étre ‘prouvé que I'Angle BAC cft:
moindre qu'un droit. Donc I'Angle BFC eft plus
gmnd qu’un droit; Cequ'il falloit encore démon-
trer.
- Je dis en quatriéme licu, que I'Angle du plus
grand Segment, c’eft 4 dire’Augle mixte CBA ,
qui eft compris de la Ligne droite 5C , & de fa Cir«
conference BA, cft plus grand qu'un droit. Pour
le proaver, ]

L’Angle mixte CBA eft plus gr:md quel’Angle -
rediligne ABC, qui n'cft que fa'partie. Orl'An-
gle ABCeltdroit, comme on vient de le prouver.
. Donce I’Angle mixte CBA eft plus grand qu'un
droit ; Cequ'il falloit démontrer. ;

¢

\
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Je dis enfin quel’Angle du plus perit Segmant,
c'eft d dire]'Angle mixte CBF , qui eft comprisde
laLignedroite CB, & delaCirconference BF , eft
plus petitqu’un droit. Pourle prouver, .
'L, Angle mixte CBF "% plus petit que I'Angle
rethligne CBE, dont il n'eft que partie. Orl'An-
%le CBE eft droit, comme on vient de ke prouver.
onc !’ Angle mixte CBF cft plus petit qu'un droit';
“Ce qui reftoir 4 démontrer. ‘

REMARQUE

Cette Propofition nous donne un moyen facile
pour élever une Perpendiculaire 2 I'extremicd d’une
Ligne droite donnée.

i Suppofons que Ja Ligne droite dounde foit AB,
. & qu'd fon extremité B il faille élever wie Perpen-
dict?la.irc. Pour le faire,

Prenez quelque Point ,
comme C, au deflus dela
Ligne AB. PuisduPointC,
comme Centre , & de Vin-
t;tvallc CB, ddcrivez le Cer-
cle EBD. CeCercle coupera
laLigne AB en quelqu'az:rc AD B
Point, cemme D. Par ce Point D & par le Centte
C menez la Ligne droite DCE. EnfinduPointE .
au Point B menez la Lignc droitc EB; & cette Li-
gne feraperpendiculaire 3 AB. Car puifque I'Avgle

eft au demi-Cercle , ileft droit. Y

%

H3; pRroO-
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PROPOSITION XXXIL
"THEOREME XXVIIL

Si une Ligne droite touche un Cercle, ¢~

‘Aque dwn Point de Dattouchement on mé-

ne une Ligne droite quilecoupe: I An-

gle que fait de part ¢ d'autre la Con-

pante. avec la Touchante, eft égal &

I Angle dont le Segment alrerne eff ca-
pable.

E fuppofe que la Ligne
J AB (:oucl";];1 ke Ccrgclc

CDE au Point C, &
que de ce Point ona méne la
Ligne droite CE, qui cou-
pe lc Cercle en deux Se-
gmens, fcavoir CDE, & =
CFE. Cclaéuant, jedispre-
mierement que I' Angle BCE , que la Coupante faie
d’une part avec lalouchante, eft égal al'Angle
dent le Sggment alterne CDE cft capable. Pour
lgggouver,

levez au Point Cla Ligne CD perpendiculaire 4
AB;; & du Point D au Point E'menezla Ligne droi-
te DE, laquelle feraavec CDI'Angle CDE, dont
le Segment CDE eft capable. Sibienqu'il s’agit de
montrer que I’ Angle CDE eft égald I'Angle BCE.
Pour le prouver,

Puifque la- Ligne AB touche le Cercle, & que
CDa¢rté €levée perpendiculairement au Pxoinr de
. . ‘attou-
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I'attouchement, il s'enfuit (par la 1y. Prop.)
quiclle pafiepacle Centre , & parconfequentqu'el-
loenreftle Diametre, & que leSegment CFED cft
un demi-Cercle. Dot il fuit que I'Angle CED,
ui eftau demi-Cercle, oft drojr,paz a3 1. Prop. Ec
‘autant que lestrots Angles du Triangle CDE {ont
égaux d deax droits, par la 32.du 1. il s’enluit qug
les deax Angles CDE & DCE font ¢gaux a un droit,
ceft & dire 4 I'Angle BCD, Si donc decesdeux
Touts , qui font égaux, on 6te I'Angle DCE , qui
leur eft commun, il refera I'Angle BCE c’gaj a
I'Angle CDE ; Ce qu'il falloit démontrer. :
Jedisenfecond icu, quel'Angle-ACE, que la
Coupante CE faitavecla Touchante AB » eft égald
T'Angle dont le Segment alterne CFE et le ;
c’efta dire,que fidans I’Arc CFE on pxcnd-:c\axifcrcv
tion queljue Poine, comme F, d ot Fon méne
les Lignesdroites FC, FE, FAngle ACE fera égal
al'Augle CFE. Pour le prouver,
- La' Figarc de quatre CO:2 CDEF drant inferite
au Cercle, lesdqux Angles appofez CDE, CFE,
font dgaux d deux droits, parla 2. Prop. Mais le¢/
Angles ACE; BCE , font aufli égaux 4 deux droits ,
par ia 13. du 1. Partane l¢s deux Angles CRE,
CFE, font ¢gaux aux deux Angles BCE, ACE!
Si dong de cesdeux Touts, quifout égaux, on:dre
les Angles CDE & BCE , qui vienncut d'étre prou-
yez éganx., I'Angle reftant CFE feraégaldl'Angle
reftant ACE ; Cequ'il falloit démonszet. -,

%

"H4 . PRO-
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PROPOSITION XXXIIL
PROBLEME V.

Sur une Ligne droite donnée y décrire une
portion de Cercle capable d'un Angle
fgal 4 un Angle reéiligne donné.

JE fuppofe que la Li-:
J gnf groit‘cI AB foit.
donnée,& quel'Angle
rectiligne C foit aufli
donncg; & je propofe
deddcrire {ur AB une
portion de Cercle ca-
Pabh: d'un Angle égal
a I'Angle C. Pour s
faire, Co : AR o
. “Menez la Ligne droite HAD, qui faffeavec AB
U'Awgle BAD dgaldI'Angle C. Eievez au Point A
laLigne AE perpendiculaire 2 HD. Puis tirezdu
Point Bla Lignedroite BF, qui fafleavec ABI'An-
gle ABF égalil'Angle FAB. Enfin du CentreF,
& de I'intervalle FA, décrivez yn Cercle. Cela
étant, jedisquela Circonferenige de ceCercle paf-
{era par le Point B, & que leSegment AEB fera
capable d’un Angle égal al'AngleC; ceft ddire,
qu'ayaut mené la Ligoe BE , 1" Angle AEB fera égal
aI’Angle C. Pout le prouver,
Puifque les Angles FAB, FBA , font égaux, par
Ia conftrudtion: les denx Cotez FA , FB, qui les
fotitiennent, fontauffi dgaux,parlag.du1. D"oﬁ
il fuit , que la Circonference du Cercle qui eft décric
du Centie F» & del'tutervalle FA , pafle aufli p:r
e
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le Poine B. D'ailleurs , puifque la Ligne AFE paffe
par le Centre F du Cercle AEB, il s'enfuir qu'elle
en eft le Diametre ; & puifque la Ligne HAD lui
eft perpendiculaire , il s'enfuit que cette Ligne
HAD touche ce Cercle, parla 16.Prop. Orla Li-

ne AB part du Point de 'attcuchement , & coupe
e méme Cercle. Donc ( parlaPropofition prece~
dente) I'Angle BAD, qu'elle fait avec la Touchan-
te, cft {galal Angle AEB, dont Je Segment alterne
AEB eft capable. Mais I'Angle BAD a ¢té fait ¢gal
i I'Angle C. Donc I'Angle AEB cft aufli ¢gal &
l'Ani;lc C; Cequiil falloit démontrer. ks
Sil’Angle donnd elic €t obtus, eomme I'Angle
G, ilauroit totijours fallu faire la méme conftru~
&ion que ci-deflfus. Mais au licu de prendre la por-
tion AEB, ilauroit falluprendre la portion AIB,
comme €tant celle qui eft capable d’un Angleégal &
I Angle donné G. .
Si !’ Angle donné elir éed droit, il n"auroit fallu
que décrire un demi-Cercle fur la Ligne donnéeAB.
Car le demi-Cercle eft capable d'un Angle droit »
par la'y1.Prop. Ainfi dans tous les cas poffibles ,
nousavons fur une Ligne droite donnde décrit un:
Segment , ouuncportionde Cercle, capabled'un:
Angle re@iligne donné ; Ce qu'il falloit faire , &
démontrer,

&%
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g PROPOSITION XX X1V,
: PROBLEME VL

D’un Cercledonné, retrancher un Segment
-’ upable dun Angle égal 4 un Angle
retiligne denné.

E fuppofe que le Cercle
I AB%’ faic: donné, & ~
¥ que ’Angle rectiligne
D foit aufli donné; & jc (B
propafe de retrancher Ju /

Cercle ABC un Segment /D
capable d’'un Angle gégal a 3 F
I'Angle D. Pour e faire, A

. Menez la Ligne droite EAF, quitouche le Cer-
cleauPoint A. Puis (par la 23. du 1.) tirez duw
Point Adans le Cercle la Ligne droite AC, qui
faffe avec AFI’AnFlc FAC égal 4 I'Angle D. Ccla
éant, jedisqueleSegment ABC eft capable d'un-
Angle dgala I’ Angle rectiligne douné D. Pour le
prouver,

Par Ia 32. Prop. I'Angle dont le Segment ABC.
eft capable, eft égal & I'Angle FAC. Or, par la
conftruction , I'Angle’ FAC eft égal al'Angle D.
PartantI' Angle dont le Segment ABC eft capable ,
eft égala'Angle D 5, Ce qu'il falloit faire , & dé-
montrer.

P R O-
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lPROPOSITION XXXV,
THEOREME XXIX

Si dans un Cercle deux I;igm; droites [e
coupent Lune lansre; le Reétangle com-
pris des deux parties de lune, eff égal

au Retlangle compris des deux parties’

de lautre,

J‘:‘. fuppo-
fe que
dansle Cer- *
cle ACBD
lesdeux Li-
es droites
inB » CD,
fe coupent
Fune I'au-
treau Poine ¢
-E. Cela
érant , je
dis que le
Retangle 3D
compris des
deux parties AE , ER, de la Ligre AB, eft ¢
au Redtangle compris des deux parties CE, ED,
delaLigne CD. '

Cerre Prop. peut avoir quatrecas. Car premie=
rement il fe peut faire que les deux Lignes qui s’en~
trecoupent paffent par le Centre.  Secondement il
fe peut faire qu'iln'y en aicquune qui y palte, &

qu'clie coupe i"autre en deux parties ¢gales. Trot-

He fidme

’
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fimement il fe peut faire que celle qui paffe par le
Centre, coupe I'autre en deux-parties indgales. En-
fin il e peut faire que ni I'une nil'autre ne pafle par
le Centre., ‘

Suppofons
donc 1. que
les deax Li-
gnes AB,
CD, pal
fent par le
Centre. Ce-
la pofd:
commeles
deax par-
ties AE,
EB, fom
€égales aux
deux partics
CE, ED,
parla definition du Cercle; il eft évident que le
Rectangle compris des deux premieres , eft égalan
Redtangle compris des deux autres,

Suppofons en fccond lieu , que la Ligne AB pal-
fe par le Centre ¥, & quellecoupe €D, quin’y
pafle point, en deux parties égales. Cela drant,
je dis que le Rectangle de AE, EB, cft égal an
Rettanglede CE, ED. Pour le prouver,

Menez du Centre F au Point D la Ligne droite
FD. Celapofé :

PuifquelaLigne AB eft coupée en deux égale-
mentau Point F, & endeux indgalement au Point
E, ils’enfuir (parlas.Prop.duz.) quele Re&t-
angle comprisde AE , EB, avecle Quarrdde FE
<ft égal au Quarré de FB, ou de fon égale FD.
Mais puifque FE, qui pafle parle Centre, coupe
CD en deux dgalement, elle la ccupe anfli per-
ndiculairement , par la 3. Propofition. Done

Angle FED eft droit. Par coufequent (par la

47.da
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47.du1.) lesdenx Quarrezde FE & de ED fone
égaux au Quarrd dg ED. . Er ainfi le ReGangle
compris de AE , EB, avec le Quarrd de FE, cft
égal aux deux Quarrezde FE & de ED. Si donc de
cesdeux Touts , qui font égaux , on dte le Quarré
de FE, quileur eft commun , il reftera le ReQtangle
comprisde AE, EB, ¢galau Quarré de ED. Mais
puifque les Lignes CE , ED, font ¢gales, ke Quar-
réde ED n'cﬁganuzrc chofe que le Re@angle com-
pris de CE, ED. Er partant le Retangle com-
pris de AE, EB, eft égal. au Reétangle compris
dc CE, ED.

Suppofons en troifiéme Jieu, que Ia Ligne AB
paflepar e Centre ¥, & qu'elle coupe CD, qui
n’y faﬂ'c point, en deux parties inégales. Cela éeant,
je dis encore que le Rectangle de AE, EB, eft
égal auRe@anglede CE , ED. Pour leprouver,

Abaiffez du Centre Fla Ligne FG, perpendicu-
Jaire 4 CD ; aumoyende quoi, laLigne CD ferd
divifée en deux également , parla 3. Prop. Puisdu
Po(i_nt F au Poimt %) menez la Ligne droite FD. Cela

é:

PoI’ui('que AB cfl coupée en deur partics égales au
Point F, & endeuxindgalesau Point E ; il s’en-
fuir (par la . Prop. du 2.) queleRe&anglcde
AE, EB, avecle Quarré de FE, eft égal au Quar-
"¢ de FB, oude fon égale FD. Mais ( parla 47.du
1.) le Quarré de FE eft égal aux deux Quarrez de
FG & de GE. Deméme, le Quarréde FD eft gal
aux deux Quarrezde FG & de GD. Sidoncau lieu
du Quarré ds FE on prend lesdeux Quarrez de FG
& de GE, & au lieu du Quarréde FD on prend les
deux Quarrezde FG & de GD': il s'enfuivra que
Ie Redtangle de AE, EB, avec les deux Quarrez
de FG & de GE, fera dgal anx deux Quarrez de
FG & de GD. Etpartant, Otant de ces deux Touts »
qui fout égaux , le Quarré de FG, qui leur eft com-
mun; il refterale Rectangle comprisde AE, EB,
H 7 avee
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avecle Quarré de GE , qui fera égal au Quarréde
GD. Dailleurs, puifque CD eft coupée en deux
particségales au Point G, & en deux inégales an
PointE ; le ReGtanglede CE, ED, avecle Quar-
.re de GE, eft égafau Quarré de GD, parlag,
" Prop.du 2. Et ainfide Reftangle de AE, EB,
avec le Quarré de GE, eft ¢gal au Re@angle de
. CE, ED, avec le Quarré de GE. Otant doncle
Quarréde GE, quileur eft commun, il s'enfui-
vra que le Rectangle de AE, EB, fera dgal an
Redtangle de CE, ED.
Suppofons enfin que ni I'un ni l’autre de cesdeux
-Lignes AB, CD, ne paffe par le Centre, Cela
étant, jedis encore que le Rectanglede AE, EB,
eft égal au Rectangle de CE, ED. Pour le prou-
ver,

Menez par le Centre F & par le Point Ela Ligne
droite HFEI. Celapof¢: : '

De quelque fagon que laLigne HI coupe AB, il
s'enfitit, par ¢equi vient d'écredémontré , que le
Redtanglede AE, EB, eft ¢gal au Refangle de
HE, EI. De mémeaufli, de quelque fagon que
Hlcoupe CD, il s’enfuit quele ReGtanglecde DE,
EC, cft égal'an méme Re@angle de HE, El. Et
ainfile Re&anglcdc AE, EB, &leRectangle de
DE, EC, quifontégauxi un méme Rcéhn?;,
font dgaux entr’eux ; Qui cft toutce qu'il falloit
démontrer. '

B
FAYSH
)
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PROPOSITION XXXV

THEOREME XXX

Si d'un Point pris a difcretion hors d'un
Cercle 5 on tire desx Lignes drostes
dont Pune le touchey, € Pautre le con~
P> & [¢ va terminer a [a Circonfe-
rence concave: le Reflangle compris de
toute la Coupante & de [a partie hors
du Cercle , [era egal au Quarré de la
Touchante.

E fuppofe p DA
] quon aic 1 \c N
tis 3 dif- -
crctign lePoint [, v -\, \ > _
D)horsduCer- | LT
cle ABC, & .' w‘\
que de ce Poine A
on ait tiré la
Lignedroite DB, qui touchele CercleauPoint B, -
& la Ligne droite DA, qui lecoupe , & va {e termi-
ner i {a Girconference concave. Celaérant, jedis
uele Re@tangle compris de AD, DC, cftégalan

%arré de DB. :

Cette Propofition peutavoir deux cas. Caroula
Ligne DA pafle par le Centre, ou elle n'y paffe

10t.

Suppoflons don¢ 1. qu'clle paffe par le Cgntre.
Cela Puppofc’ : 1 e

Meoenez.
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Mencz du Centre E au Point B laLigue droite
EB. Certe Ligne { par la 18, Prop. }. fera perpendi-
culaire 4 la Touchante DB ; d’ou il fuitque I'Angle
EBD feradroit, Celapofe:

»  Puifque la Ligne AC eft coupéeen deux égale-
mentauPoint E, & que la Li;fnc CD lut eft ajofi-
tée: il s’enfirit que le Retangle comprisde AD,
DC, avec e Quarréde EC, ou de fon ¢gileEB,
eft égal au Quarré de ED, parla 6. Prop.du 2. Mais
le Quarréde ED cft egal aux deux Quairez de EB
& de DB, par la 47. da 1. Darconfequent le Rect-
angle comprisde AD, DC, avecle Quartéde EB,
clt égal aux denx Quairez de EB & de DB. Si
doncde ces deux Touts, qui font dgaux , on dte le
Quarré de EB, qui leur eft commun, il reftera le
Rectangle compris de AD, DC, qui fera égal au
Quarre de DB ; Ce qu'il falloit démontrer.

Suppofons 1 o]
maintenant que C C
la (Ifignc DA ne
afle point par p;

fe Ccnl:rc. Cpcla B & B :

étant, jedis en- A

core que e

Reftangle de A '
_AD, DC,eft ¢gal au Quarré de DB. Pour le prouver,

Menez du Centre E au Point B 12 Ligne droite

EB ; cette Ligne (parla 18, Prop. ) fera perpendi-
. culaire 3 DB." De ce méme Centre abaiffez la Ligne
EF perpendiculaire d AD ; cette Ligne EF ( par la
3. Prop. ) coupera la partie AC, qui eft dans le Cer-
cle; cn deux également. Enfin gc ce méme Point
menez les denx Lignes droires EC', ED. Celapofé:

Puifque laLigne AC eft covpée en deux rarries
‘€gales auPoint F, & quela Ligne CD Ivi eft ajoii-
tée : ils’enfoit ( parla 6. Prop.du2.) quele Re&t-
ang‘,c compris de AD, DC, avecle Quarré de CF,
eft ¢gal au Quarré de DF. Si donc a ces deux Touts,

qui
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" qui font égaux, on ajoilte le Quarré de FE; il
s’enfuivraque le Re@angle de AD, DC, & lesdeux -
Quarrez de CF & de YE, feront égaux aux deux
Quarrez de DF & de FE Or les denx Quarrez de
CF & de FE font égauxau Quarré de EC, ou de
fon égale EB, parla 47. du 1. Etde méme, les deux
Quarrez.de DF:& de FE font égaux au Quarré de
ED. Si donc aulien des deux Quarrezde CF & de
FE , onprend le Quarré de EB ; & au lieu des deux
Quarrez de DF & de FE; on prend le Quarré de¢
ED:ils'enfuivra que le Rectangle compris de AD,
DC, avec le (;%arré deEB, feradgalau Quarrd
de ED. Maisles deux Qxaarrcz de DB & de EB font
aufli dgaux au-Quarré de ED, par la 47.4du 1.
Donc Ie Re@tangle’ de DA, DC, & le Quarrédde
EB, fout enfemble dgaux aux deux Quarrez de
DB & de EB. Si donc §: ces deux Touts, qui font
égaux, on brele Quarré de EB, qui leurcit com-
mun ; il refterale ReGtanglede DA, DC, dpalau
Quarré de DB; Ce qu'il falloit démontrer,

. L CoroOLLAIRE

- 11 fuit de cette Propofition, que fi ’'un Poine -
pris a difcrecion hors d'un Cercle , on méne tanc de
Lignes droites que I'on voudra , qui coupent le
Cercle, & cuiaillent feterminer 4 {a Circonfe-en-
ceconcave ; le Re@angle compris d'une de ces Cou-
pantes, telle quet’qn voudra, &:defapartic hors
du Cercle, fera-égal au ReGangle comprisderelle
autre Coupante que I'on voudra, defapartie hors
du Cercle. Car chacundeces Rectangleseft égal au

unarrd de la Touchante, qui feroit mencedece
mene Poine,

II. CorROLLAIRE.

1l fuitencore, quefid’'un Poineprisa diﬁmliim
ors
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hors d'un Cercle s en-méne deux Lignes droites qua
. le touchent ," eHes feront égales entr'elles. Car le
Quarré de chacune de ces Lignes eft ¢gal au Rectan-
gle d’une Coupante & de fa partje hors du Cercle.
Et ainfi chacun .de-ces. Quarrez eft égal al’ayere 3
d'ou il fuit que les Lignes qui e fontles Cotez.fone
égales ,V,Par(ia 3. Remarquede lag6:du 1. L

PROPOSITION XXXVII
THEOREME XXXI '

Si d’un Point pris 4 difcretion hors d'un
Cercle , on mene denx Lignes droites
dont l'une coupe le Cercle, ¢ vafeter-
miner 4_[a Circonference concave y &
Pautre atteint le Cercle : "¢ que le
Rettangle cempris de tomsela Coupante

@~ de [a partse bors du Cercle , foit
égal au Quarré de celle qui atteint le
Cercley -celle-ci touchera le Cercle.

E fuppofe que du Point D, pris D
J i dIi’Fc‘;crign hors du chcle
ABC, on ait mené les deux
Lignes droites DA, DB ; dont
Pune, a fgavoir DA, coupe le Cer-
cle, & fe rermine i fa Circonfe-
rence concave ; & l'autre , 4 fca- .

voir DB , atreint le Cercle : & : £ :
que le Rectangle compris de DA, DC, foit égal
a Quarré de DB. Cela érant, je dis que cette
Ligne.
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Ligne DB touche le Cercle. Pour le prouver,

nezdu Point D la Ligne droite DF,qui touche.. .

le Cercle. Puis du Centre E menez les Lignes droi-

tesEB, ED, EF. Cela pofé:

1

" Puifque du Point D partent les deux Lignes droi-

tes DA, DF; que DA, coupele Cercle, & fe ter-~

mine & fa Circonference concave; & que DF le ™

touche : il s’enfuic { par la Propofition precedente )

uc le Quarré de DF eft ¢gal auRe@anglede DA,

C. Mais le Quarré de DBeft fuppof¢ égal au mé-
me Rectangle, " Partant le Quarré de DB, & le
Quarré de DF , font égaux entreux. Etpar con-
fequent ces deux Lignes, qui en font les Cotez, fout
auili égales entf’elles. D'ailleurs, la Ligne BE eft
dgaledla Li%nc FE, par la definition fu Cercle.
S1 bien que les deux Triangles DBE, DFE, ont
- deux Ctez égaux i deux Cdtez , chacunaufien,
& la Baze DE commune. Partant {parlag.du1.)
I’Angle DBE eft égal i I’ Angle DFE. MaisI'Angle
DFEeft droit, parla 18. Prop. Doncl’'Angle DRE
. eft auffi droit. D’ou il fuit (parlaré. Prop. ) que
" la Ligne DB touche le Cercle ABC 5 Ce qu'il fallois
démontrer,

EL E-
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LIVRE QUATRIE’'ME.

DEFINITIONS.
Y NE Figure. redtiligne: eft dice

F &tre inferite dans une avtre Fi-
gurc Ie&i[ignc,_quand le Sommet
7 de chacun de (es Angles touche
un des Cdiez de laFigure dans
laquellc elle eft inferite.

Ainfi le Triangle ABC eft dic D

&re inferic dans le Triangle ;
DEF, parce que le Sommetde
chacun de fes Angles A, B, C,
touche undes Corez du Trian-
gle DEF. .

2. Une Figure re@iligne eft 4 il o
dite &rre circonftrite 3 une agrre =
Figurerectiligoe , quand chacun de fes Corez pafle
pat
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r le Sommet d'un des Angles de la Figured la-

uclle elle eft circonfcrice. '

Ainfi le Triangle DEF eft dit étrecirconferit au
Triangle ABC , parce que chacun des Cdsez du’
Triangle DEF pafle par le Sommetd'un des Angles
du Tnangle ABC. .

3. Unc Figure re@iligne eft dite érreinfericeau
Cercle, quand le Sommet de chacun de fes Angles
touche la Circonference du Cercle auguel elle eft
inferite.

Ainfi le Triangle ABC eft infcritdans le Cercle
ABC. : ’

4. Une Figure reiligne eft dite éexe circonfcrite
a un Cercle, quand chacun de fes Cotez touche ie
Cercleanquel elle eft circonlerite. -

Ainfi ic Triangle DEF eft cir- D
confcrit au Cercle ABC , -parce
que chacun des Corez du Trian-

‘gle DEF touche le Cercle ABC. A (o]

5. Un Cercle eft it éere inferit .
dans une Figure reétiligne,quand £
fa Circonference touche chacun B P
des Coez de 1a Figure dans laquetle il eft inferie. -

Ainfi le Cercle ABC eftipfcric dans le Triangle
DEE. ‘

6. UnCercleeft dit etrecirconferit a un Figure
redtiligne , quand fa Circonference paffe par e
Sommet de chaque Angledeia Figured laquelle il
eft circonfcrit,

Ainfi le Cercle ABC eft circonferit au Triangle
ABC. ’

7. Une Ligne droite eft dite c
&creappliquée a un Cercle,quand
fes extremitez font dans la Cir-
conference du Cercle.

Ainfila Ligne AC eftappliquée
au Cercle ABC.
8. Un Polygone, eft une Fi- B :
. v gure



too ELEMENS D’EUCLIDE.
~ gure comprife de plufieurs Li%rxlcs.droitcs.
9. Un Pentagone, eft une Figure comprifede

cing Lignes droates. ‘ '

10. Un Hexagone, ¢ft une Figure comprift de
fix Lignes droites. -
. 11. Un Heptagone, de fept.

12, UnOc&togone, de hut.

13. Un Enncagone’, de nenf.
""14. Un'Decagone , dedix. -

15. UnEndecagone , deonze. o
" 16. Un Dodecagone , dedouze, &¢.

" PROPOSITION I
"PROBLEME I.

A un Cercle donné s Appliguer une Li-
gne droite égale 4 une Ligne droite don-
née laquclle ne foit pas plas grande

- -gue le Diametre du Cercle.

E fuppofequele Cercle -
J ABC foit donné;, &
que la Ligne D, qui
n'eft pasplus grande que
le Diametre du Cercle,
foit aufli donnde; & je
propofe d’appliquer au
Cercle ABC, une Li-
gne droite €gale a la Ligne D.Pour le faire,

Menez dans ce Cercle le Diametre AC, lequel
par la fuppofition eft ou €gal,, ou plusgrand que la
Lignedonnée D. Cela pofé ; .

- S'ileftégal, lachofceft faitc, & la Ligneappli-
quée,
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«qude, puifquele Diametre' AC efl fuppoi¢ dgal ala
?_ignc onnée D. $'il eftplusgrand, retranchez-
enlapartie AE ¢galed laLigne D, Puisdu Centre’
‘A, &del'intervalle AE ; décrivézle Cercle EB;
lequel couperala Circonference de I'autre Cercle an
Point B. Enfin du Point A au Peint B menezlaLi-
gne droite AB. Celaérant, jedis que la Ligne AB,
-qui cft appliquécau Cercle ABC; eft égaled laLiv
gmedounésD). Pour leprouver, ¥ © 07
- La Lignc AB, &laLigncAE, pattent totires-
qux@u Point A/, qui cft [e Cenete'du Cercle EB},
& vont feterminer d fa Cirtonfererice ;- par confe-
uéne tlles fontidgales encrelles. OrldLigné AE
%} égale ala Ligne donnéeD , par [a conftruétion.
Donc la Ligne AB eft auffi égale 2 laLigne D; Ce
‘quiil falloit faire, & démonitrer,’ -~ - - -

- PROPOSITIONIL
PROBLEME IL

3 i

!

Dans un Cercle donné inferireun Triae
gle équiangle a un Triangle donné.

E fuppofe quele Cercle ABC, & E
le Triangle DEF , foient don-
nez ; & je propole d’infcrire dans D P
ce Cercle un Triangle, qui foit C
dquiangle au Triangle DEF. Pour
Ie faire, B
Menez (parla 17.du 3.) Ia
Ligne droite GAH , quitouchele
Cercle au Point A. Puisdu Point
h " - G A H
A menezla Ligne droite AB, qui
fafle avec AG I'Angle BAG égal 4 'Angle D du
Triangle DEF. De¢ce méme Point menez fa Ligne
T droite
' )
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droite AC, qui fafle avec AHI’Angle HAC égal i
T Angle F.. Enfin du Point B au Poiut C menez la
Lignedroite BC. Celapofé, jedis que le Trian-
gle ABC, inferit au Cercle ABC, eft équiangle
au Triangle DEF. Pour le prouver, '
Puifquela Ligne GAH, touche le Cercle au Point
A, &quelaLigne AB, quipartduPoint de 'a-
touchement , lecoupe: I'Angle GAB ,que la Cou-
pante fait avec la Touchante, fera c'gj a I'Angle
ACB, .quieftap Scgmencalternc, paria 3z. Prop.
du 3. Mais I'Angle GAB cft égal - e
Al'Aungle D, parla conftrudtion,
Donc ['Angle ACB eft aufli égald. N
I'Angle D. De méme, la Ligne D
- AC coypant lg Cercle, I'Angle
HAC, qu'elle fait, avec la: Tou- . B
chante, eft&gala I'Angic 'ABC,
;]vui ciit dag{s I<‘:‘ASc nfxﬁ_:; alrerpe.,
Adis LAngfe effdoal d1"Ah- o>
gleF, parla conﬂ;ruﬁ%in. Donc & A H
I'Angle ABCecftaufliégal 21'Angle F. Et ainfi le
Trianglé ABC ddeux Angles égaux & deux Angles
du Toangie DEF. DPar confequent le troificme
BACcft ¢pal au troifiéme E, par la 32. du1. Ce
qu'ilfalloizfaire, & démonrrey, - . :

TS

Lo

7 R O-
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PROPOSITION IIL
PROBLEME IIL

Alentour d'un Cercle donnéy décrire un
Triangle équiangle a un Triangle donné,

]E fuppofe queic Cercle E.

ABC, & le Triangle . .
DEF, foient donnez; Te
& je propofe de décrire G £ | I

alcntc_algr u Cercle ABC L F B
un Triangle qui foit
dquiangle “au  “Triangle . c
* DEF. Pour le faire, f K
Prolongez de part &
d’autre I'un des Corez du Triangle, par exemple
DF, vers G, & vers H. Puisdu Centre M tirez 3
difcretion 2 quelque Point de [a Circonference la
Ligne droite MA. De ce méme Gentre menez la
Ligne droite MB, qui faffeavec MAI'Angle AMB
égal il Angle EDG, parlazi.du1.Dece méme
Pointmenez la Ligne MC , qui fafle avec MA I'An-
gle AMC égal iri'Anglc EFH. Cela fait, tirez
parlesPoints A, B, C,troisLignesdroitesIAK,
IBL, KCL, perpendiculaires aux Lignes MA,
MB,; MC. CestroisLignes formeront un Trian-
gle, quejedis étre circonferit au Cercle ABC, & é-
tre équiangle au Triangle DEF. Pour le prouver ,
Puifque chacune de ces Ligncs 1K, IL, KL,
eftperpendiculaire 4 l'extremité du Diametre du
Cércle, ces Lignes touchentle Cercle , par la 16.
du 3. Et ainfi %c Triangle IKL eftcirconfcricd ce,
Cercle. Sibien qu'il ne refte plus qu'd prouver qu'il
eft équiangle au Triangle DEF. Pour fc prouver »
Tome 1. 1 Les
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Les quatre Angles de la Figure AMBI valene
uatre droits, parla Remarque dela ;z:du 1. Or
1€s denx Angles MAI, MBI, font dreits, par la
conftruction. Donclesdeux Angles AMB, AIB,
font auffi égaux a deux droits. D"axllcurs » 'lcs An-
les EDG, EDF, font égaux adeux droits, par
% 13.du 1. Parfant les deux- )

- Angles AMB, AIB, font -
¢gaux aux deux Angles . A
EDG, EDF. Si donc de W

ces deux Touts, qui font D F B

égaux , on Otc les Angles

AMB, & EDG\{,} qui {font C
égaux par la conftruction:

l'AnglgaAIB reftera ¢gal 3 . 1 A K
I'Angle EDF. Dememe, lesquatre Angles de la
Figure AMCK valent quatre droits. Or les deux
Angles MAK, MCK, font droits, par la-con-
ftruction. Donc les deux reftans AMC, AKC,
valent enfemble deux droits. Mais les Angles
EFH, EFD, valent aufli deux droits. Ainfi les
deux Angles AMC, AKC, fontégaux aux deux
Angles EFH, E¥D. Si donc de ccs deux Touts,
qui font égaux, on Oteles Angles AMC, & EFH,
qui font égaux par Li conftruction : I'Angle AKC
reftera ¢gal a I’Angle EFD. Et ainfi Ieﬁ‘rimglc
ILK adeux Angles dgaux adeux Angles du Trian-
gle DEF. Par confequent le troifiéme ILK eft ¢gal
-autroifiéme DEF, paria32.dur.D’ouil {uit que
ke Trianglc ILK, que nous avons circonfcrit an
€ercle ABC, eftéquiangleau Triangle DEF ; Ce
qu'il falloit faire, & démontrer. .

PR O-
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‘PROPOSITION IV
PROBLEME IV. |

 Dans un Triangle dounéy decrireun
' Cercle,

E fuppofe que le Triangle

A
J ABC f{oit donné ; & je G
propofe d'y infcrire un F ‘
Cercle. Pour le faire, /3 ~~
Coupez (parlag.du 1.) g—F S
I'undes Anglesde ce Trian- ’

gle, par exemple ABC, endeux égalementparla
Lignedroite BD. Coupezde méme un autre An-
gle comme ACB’, endeux également par la'Li-
gne droite CD. Du Point D, ou les deux Lignes
D, CD, {c rencontrént ', abaiffez {ur I'un des
Cotez de ce Triangle, par exemple fur BC, la
Perpendiculaire DE.. Enfin da Centre D, & de
Pintervalle DE, décrivezun Cercle; & jedisqu'il

ferainfcrit au Triangle ABC. Pour le prouver,
Abaiffez du Poinc D les Lignes droites DF, DG,
perpendiculairesaux deux autres Corez AB, AC.

Celapofé: L :
~ Aux Triangles BDE, & BDF, l"Anglc EBDeft
égal d I'Angle FBD,. par la conftruction; I'An-
§ ¢ DEB cft égal a‘xl'Anglc DFB, ¢ant tous-deux
roits, parlaconfiruction ; deplus, le Coté BD
eft commun 4 ces deux Triangles. Et partant le
Coté DF eft égal au Coté DE, par la 26.du1
Deméme, aux TriauglesCGD, & CED, I'An.
gle GCDeft égald I'Angle ECD, par la conftru-
étion; 1'Angle DGC e(fégalé.l’An%e DEC, ces
deux Angles crant drojes, par la conftruétion ; de-
12 plus,

i L
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plus, e Coté DC eft commun 4 ces deux Trian-
gles. Erpartantle Coté DGeft égal au Coré DE,
pirlaz6.dus. Erainfiles troisLignes DE, DF,
DG, font dgales entr'elles. o
Par confequent le Cercle ~G
EFG, quiecftdécritdu Cen-
tre D, &delintervalic DE,
" pafle aufli par les extremitez .
Ecs Ligneps FD, DG, Or B E C
puifque les Cotez AB, BC, CA, du Triangle
ABC, font perpendiculaires aux extremitez ded
trois demi-Diametres DF, DE, DG, il s’enfuit
parla 16.du 3. qu'ils touchent le Cercle EFG, &
par confequent que ce Cercle eft infecric dans le
Triangle ABC, parla 5. Definition ; Cequ'il fal-
loit faire , & démontrer. '

PROPOSITION V.
PROB'LEM_E V.

Alentour d'un Triangle donné, décrive
un Cercle,

y E (uppofe que le Triangle A
‘ABPgofonq donné &gje
propole de décrite un éﬁ

Cercle-alentour de ce Trian- P v—=>C
gle. Pour le faire,
Coupez { parlaio.du 1.)

undes Cotezde ce Triangle, © s
par exemple AB, endeux §galemcnt auPoint D;
de ce Point élevez la Perpendiculaire DF parlarr.
du 1. Coupez de méme un autre Coté , comme par
exemple AC, en deux également au Point E; &
de ce Point élevez auffi la Perpendiculaire EF.

Mainte-
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MajntenantduPoint F, od les Lignes DF, EF, fe
rencontrent , menezla Lignedroite FA, au Som-
met de I'un des Angles dgc ce Triangle. Enfindu
Centre F, & del'intervalle FA, décrivez un Cer-*
cle. Celaérant, je dis que ce Cercle cft déeritalen-
tout du Triangle ABC. Pour le prouver,

Du Point F aux Sommets des deux autres An-
les B & C, menez les deux Lignesdroites FB,
C. Celapofé:

AuxTriangles BDF, & ADF, le Coté BD cft
égalau Coté AD, par la conftruction; le Coté
DF, leur eft commun; deplus, I"Angle BDFeft

" €gal al’Angle ADF, cesdeux Angles érant droits,
Eathconﬂlxu&iou. Etpartant la Baze ¥B eft éga-

a la Baze FA, par la 4. du 1. De méme, aux
Triangles CEF , & AEF, le COté CE eft égal au
Cbté AE , par la conftrudtion ; le Coté EF leur
eft commun i & I'Angle CEF eft égal & I'Angle
AEF, ces deux Angles étant droits, par la con-
ftru&ion. Partant Ia Baze FC eft égaled la Baze
FA. Erainfilestrois Lignes FB, FA, FC, font -
cé}galcs entr’elles. Par confequent le Cercle qui eft

éerit du Centre F, & de I'intervalle FA, pafle
auffi par les extremirez des Lignes FB, FC. Or
les extremitez des Lignes FA, FB, FC, font les
Sommets des Angles %u Triangle ABC. Er par con-
fequent ce Cercle eft décrie a%entour du Triangle
ABC, parla 6. Definition ; Cequ'il falloic faire,
& démenirer. ’

B
855

13 P RO
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PROPOSITION VI
PROBLEME VI

Dans un Cercledonné, décrire un Quarré,

propofed'y infcrire un Quarré. Pourle faire,
Par le Centre E menez le Diametre AEC 5

coupez ce Diametre & Angles A
droits par un autre Diametre,
comme BED ; puis menez les
Lignes AB,BC, CD, & DA. B D
Ces quatre Lignes formeront
une Figure de quatre Cotez in-
{crite au Cercle. Cela érant, je C
dis que cette Figure eft un Quarré. Pour Ie prou-
ver,

Puifque les quatre Angles qui font autour du
Centre E, font droits par la conftruction, lesquatre
Arcs {ur lefquels ils sappuyent font égaux entr’eux,
parlaz26.du 3. Et par confequent les quatre Soii-
tendantes AB, BC, CD, DA, font égales entr'elles ,
parlazg.du 3. Dailleurs, chacun des Angles de la
Figure ABCD, érant au demi-Cercle , eft droic,
par Ja 31. du 3. Er par confequent cetre Figure
ABCD), qui cft comprife de quatre Cdtez dgaux 5
& qui a {es quatre Angles droits, eft un Quarré ; Ce
qu'il falloir faire , & démontrer.

JE fuppofc que le Cercle ABC foit donné ; & je

P RO
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PROPOSITION VIL
PROBLEME VIL

- Alentour dun Cercle donné, décrire
rd
un Quarre.

E fuppole que le Cercle B G__C,
FGHI foit donné; & je
propofede décrire un Quar- g _
réalentour de ce Cercle. Pour F ——tH
- lefaire,

Menez tel Diametre qu'il
vous plaira, par exempletEH. A I D -
Coupez ce Diametrea Angles droits par un aurre
Diamerre, comme GEIL. Puis (parlaz1. du1.)
menez pas les PointsF, & H, lcs~Lignes droites
A¥B, DHC, parallclcs i‘GI, ou Pcrpcndjculai-
resd FH ; & par les PointsG, & I, les Lignes
droites BGC , AID, parallelesd FH, ou perpendi-
culaires 4 GI. Ces quatre Ligues AB, BC, CD,
DA, forme_rontuneFigurcj’cquauecbtc'z. Cela
érant, je disque cerze Figure cft un Quarré, qui
eft décriralentour du Cercle FGHI. Pour le prou-
ver,

Puifqueles Lignes AB, CD, font paralleles &
GI, cﬂes font parallcles entr’elles. De mefme ,.
puifque les Lignes BC , AD, font paralleles &
FH, elles font auffi paralleles entr’elles. Er par
confequent les Figures ABCD, ABGI, GCDI,
BCHF , & AFHD , font des Parallelogrammes.
Et partant les Lignes BC. , AD , font égales au
Diametre FH, ou a fon dgale GI, parlazq.durt.
Etde mefme, lesLignes AB, CD, fontauffiéga-
ksdGI. Drouil fuit que les quatre Cotez du Pas

14 . ralle-
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rallelogramme ABCD font égaux entr'eux. De-
plus , puifque la Figure AFEL eft un Parallelo-

ramme , par la conftruttion , & que I’Angle
¥Ela dié fait droit ; il s’enfuit que fon oppofé FAIL
eft auffi droit, par la 34. du 1. On prouverade
méme, que les Angles FBG, GCH, & HDI,
fontauflidroits. Erpartasitla B G ©
Figure ABCD eft un Quarré; -
qui touche le Cercle donné,
puifqueparla16.du 3. chaque F E
Coté eft perpendiculairement
dlevé i l'extremité du Diame-
tre ; Cequ'ilfalloicfaire,&dé- A I D
montrer.

‘PROPOSITION VI1II
PROBLEME VIIL

Dans un Quarré, décrire un Cercle.

H

JE fuppofe que le Quarré 3 5 ¢
J A

BCD foit donné; & je pro-
ofe d'infcrire un Cercledansce | 1
&larré. Pour le faire , F E H
Coupez les Cotezdu Quarrd ; / :
ABCD endeux également, aux . |

Points F, G, H, I. Menez A} D
les Lignes droites FH, GI. Puis du Point E, od
cesdeux Lignes e coupent , & de I'intervalle EF,
décrivez le Cercle FGHI. Cela érant, je dis que ce
Cercle eft inferit dans le Quarrd ABCD. Pourle
prouver, -

* Puifqueles Lignes AD , BC, font dgales & pa-
ralleles, leurs moitiez AI, BG, font aufli égales
& paralleles. D’odilfuit (par la 33. du 1.) que
lesLignes AB, IG, fontauffi égales & parallctes,
: : : De -
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De méme,puifque AB,DC,font dgales & paralleles,
leurs moitiez AF, DH , fontaufls égales & paralle-
Jes. D'otiil fuitqueles Lignes AD , FH , font aufli
égales & parallcles. Et par confequent les Figures
EA, EB,EC,ED, font des Parallelogrammes. Do
il fuit que laLigne Ef eft égaled AF;que EF cft éga-
le A BG; que EG eft égalea CH; & que EH eft égale
a DI. Ainfi cesquacre Lignes EI, EF, EG, EH, qui,
font égales 4 des chofes égales ,. {gavoir gux moi-
tiez des Corez d’un Quareé, fone dgales entr’elles.
Etle Cercle qui eft décrit du Centre E, & de I'in-
gervalle EI; pafle aufli par les PointsF, G, H.
Drailleurs, puifqnel’Angle BGIeft égald fon op-
gofé A, parlaszq.dur; ciucl'Anglc CHF eft égal

fon oppofé B ; quel’ Angle DIG eft égal  fon op-
polé C; & enfin que I'Angle AFH clt égalafon
oppol¢ D : ces quatre Angles font droits, leurs
oppofez €ant droits, par fuppofition. D'ou i}
fuit que les Lignes AB, BC, CD, DA, tou-
chentle Cercle FEGHI, parla16.du 3. Et partant
ce Cercle eft inferit dans le Quarré ABCD 5 Cg
qu'il falloit faire , & démontrer. ,

PROPOSITION IX.
PROBLEME IX

Alentowr dun Quarré donné, décrire
un Cercle.

\

JE_('uppofc que le Quarrd ABCD foit donnd; &
J

e propofe dedéerire un Cercle alentonr de o
Quarré. Pour le faire, _

Menezles deux Diagonales AC, BD. Puis du
PowntE, ou ellesfe coupent , & de l'intervalle EA,
décrivezun Cescle, Cela érant, jedisque ce Cer-

1g cle
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cleeft décritalentour du Quarré ABCD. Pour Ie
prouver, . )

Puifqu'an Triangle ABD les
deux Cotez B}}_, ADI, font \
deanx par fuppofition: les An- E

fre ABD ,PKDB , font aufi B D
gaux, par la¢.dut. Erpuif- /
que 1I'Angle BAD eft fuppofé
droir, lesdeux Angles ABD .
ADB , valent chacun un demi-droit. On prouvera
de méme,que chacun des autres Angles qui font au-
tour des Points A, B, C, D, eft demi - droit.
Enfuite dequoi , puifqu’au Triangle AEB les deux
AnglesEAB, EBA, ?ont dgaux: les deux Corez
EA, EB, qui les fofitiennent , {ont auffi égaux,
parlaé.du 1. On prouvera de méme , que EC eff
égal AEB, & que ED eftégald EC; & partant
ees quatre Lignes EA, EB, EC ,ED, font dga-
lesentr'elles. D'ou il fuit quele Cercle qui eft dé-
eritdu Centre E 5 & del'intervalle EA, pafle par
les excremitez des Lignes EB, EC, ED; & par
confequent qu'il eft %écrit alentour du Quarréd
ABCD, parla Definition 6. Cequ'il falloir faire,
&démontrer,
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PROPOSITION X.
P,ROBLEMI} X.

* Décrire un Triangle Iﬁwfcéle qui ast cha-
! cun des Angles fur la Baze donble de
Lautre. '

POur le faire, menez une Ei-
gne droite de telle longueur
- quil vous plaira, comme
ar exemple AB. Courz’ certe:
{ignc au Point C, detelle forte , AN
?ue le Re@angle de AB, BG, R D
oit égalau Quarréde AC, parla
11. du 2. Décrivezun Cercle du Centre A, & de
Iintervalle AB. Puis appliquez i la Circonference
de ce Cercle la Lignedroite BD dgale 4 AC, par
la 1. Prop. Enfinmenezla LiFne droite AD. Cela
éuant, je dis que le Triangle ABD eft Hcofeele s
& que chacun de fes Angles ABD, ADB, quifont
furlaBaze BD, eft double de ’Angle BAD. Pour
l¢ prouver, : :
Du Point C-auPoint D menez la Ligne droite
CD; & ( par Ja . Prop.) alentour du Triangle ACD
décrivez un Cercle. Cela pofé: .
Puifque lesLignes AB, AD, font dgales, par
ladefimition du Cercle: le Triangle ABD eft Ifofce-
Ie. Doailleurs, puifque par la conftruction le Reét-
angle compris de AB, BC, eft égal au Quarréde
AC: ceméme Reétangle fera aufli égal au Quarré
de BD, qui a éié fatre égaled AC. Ainfi novsavons
le Point B, hors du Cercle ACD, d’oni partent
les deux Lignes droites BA , BD ; 'une defquelles ,
ifqavoir BA, coupele Cercle; & lautre, 4 fea-
: - ¥Oir

7>
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voir BD, l'ateeint ; enforte quele Rectangle com-

prisde BA, & defa partie BC qui cft horsdu Cer-

cle, cft égal auQuarrédeBD, qui l'atteint. Par

confequent ( parla 37.du3.)la Ligne BD touche

le Cercle ACD. Et d'autant que la Ligne droite

DC part du Point de l'actouche-

ment D, & coupe le Cercle: il

s'enfuit que ['Angle CDB, que fait

cetre Coupante avec la Touchan-

te, eft égaldl’Angle CAD, qui A

cftau Segment alterne, parlaga. ~n

du 3.5i doncon leur ajoiite ' Angle

commun ADC; il s'enfuivra que I’Anglerotal ADB

fera égal aux deux Angles ADC, CAD. Mais ( par

l2 32.do1.) 'Angle BCD eft galaux deux An-
les ADC & CAD. Partant ' Angle BCDeft égal 4

%Anglg ADB. Maintenant, le Triangle ABD étant

Hofcele, ' Angle ABD eft égal 21’ Angle ADB,

Ia 5.du r. Partant I’Angle ABD , ou CBD qui eKall;

méme, cftanfliégalal Angle BCD. Drou il fuic

{ parlaé.du1.) que le Coté CD eft égalauCoré

BD. Mais BD a ¢ée¢ fair égal 4 AC. Partant les

deux Lignes AC, CD, font égalesentr’elles. D'od

il fuit (parla 5. du 1. ) quel’Angle CDA cft égald

I'Angle CAD, ou BAD. Mais 1l adéja écé prou-

vé que I'Angle CDB éroit égal 3 1'Angle CAD:

Yarrant I’ Angle total ADB, ou fon égal ABD, eft

doublede I'Angle BAD ; Cequ’dl falloit faire, &

démontrer. : , )

ReEMARQUE

Enfuite de cette Propofition , il eft aifé de mon-
trer, qug fi I'on divife le Rayon du Cercle en
moyeniie & extrémeraifon, c’eltddire, enforte
que le Rectangle compris de tout le Rayon & de la
moindre partie, foit égal an Quarré de ha plus:
&rande partic ; le Coeé du Decagone infrit déns dlc
C . ergie
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Cercle, feraégal i cetteplus girandc partie,

Car, puifgue lestreis Anglesd’un Triangle va-
lent autant que deux droits ; il eft évident que fi on
divife deux Angles droits en cinq parties égales,
deux de ces partics feront la quantité de I'Angle
ABD, du Triangle ABD de la Propofition prece-
dente ; que deux autres parties (eront [a quantité de
l’AnFlc ADB, & que la cinquiéme parrie qui refte,,
fera la quantité de1'Angle BAD, lequel par con-
fequent fera’'la dixi¢me partie desquarre Angles,
droits'que valent tous les Anglesqu'on peut faire
autour%u Point A.D’oit it fuit que I’ Are BD eft auf-
fi Ia dixiéme parrie de la Cireonference du Cercle.
Or la Ligne droite BD eft la Sofitendante de cét Arc,
& clle a éeé faite égale 3 AC-, quieft la plus gran-
dc partic du Rayon AB coupé enforte que le Re@-
angle compris de AB, BC, eft ¢galau Quarré de
‘AC. Doncileft vray dedire, quela Sofitendante
de la dixiéme partic dela Circonference du Cercle,
oucequicft Ia méme chofe, le Coté du Decagone
infcric au Cerdle, eft égal dlaplus grande partie
du Rayon divif¢ en moyenne & extréme raifon.

PROPOSITION XI.
PROBLEME X1

Dans un Cercle donné, décrire un Pen-
tagone Equilateral & Equiangle.

E fuppofe que le Cercle ABCDE foit donné; &
J Jje propofe d'y infcrire un Pentazone Equilateral
& Equiangle. Pour le faire, ,

Décrivez (par la Propofition précedente) le
Triangle Ifofcele FGH , quiaitchacun des Angles
fur laBaze double du troifiéme.Puis (par 1a 2. Prop.).

: 17 décrivez
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“déerivez dans le Cercle ABCDE le Triangle ACD
¢quiangle au Triangle FGH. Coupez les Angles
ACD, ADC, endeux également par les Lignes
droites CE, DB; & mencz - A

les Lignes droites CB, BA, AE,

ED. Cela ctant, je dis que le B E
. Pentagone ABCDE, quicftin-

{crit au Cercle donné,cft Equila-

;:1;11 & Equiangle.Pour h: prou- O S
P,ui('quele Trianélc FGH eft K
- Iofcele, & qu'ilales Angles G G

& H, fur la Baze, doubles de
I'Angle F ; & quele Trianglée ACD luieft équian-
gle: ce Triangle ACD a auffi les Angles ACD,
ADC, furlaBaze, doublesdel'Angle CAD. O¢
chacun de ces Angles ACD, ADC, ayant éré coupé
<n deux ¢galement les Angles DCE, ECA, ADB,
BDC, qui en font les moitiez, font égaux entr’cux,
& égauxaufflid I'Angle CAD. Douilfuit (parla
26.du 3.} quelescinq Arecs AB, BC, CD, DE,
EA, fontégaux ; & parla29. du 3. quelescing Li-
nes droites AB, BC, CD, DE, EA, font gales.
t par confequent, que le Pentagone ABCDE eft
Equilateral. . . -

Mais ce Pentagone cftauffi Equian%lc ; puifque
{parlaz7.du ;?%ocha.cun de fes Angles sappuye
fur des Arcs égaux, {cavoir, fur trois fois la cinquié-
me partie de la Circonference du Cercle. Nous
avons donc dans un Cercle donné, déerit an Pen-
tagone Equilateral & Equiangle ; Ce qu’il fallois
faire, & démontrer,

PRO-



LIVRE QUATRIEME. :07
PROPOSITION XIIL.

PROBLEME XIL

- Alentotir dun Cercle donné , décrire -
-Pentagone Equitateral ¢ Equiangle.

E fupppofe le Cercle
ABP(!Z’F)E fo(}?ed'onné s &
je pro‘i)ofc d¢ déerire -
alentour de ce Cercle un
Pentagone Equilateral - &
viangle. Pourle faire ;
Décrivez  premicrement’ ,
dansce Cercle (par la Pro- - I ¢k
ofition precedente ) le Pentagone ABCDE , Equi-
Etcral & Equiangle. Menez du Cetnitre F aux Poines -
A, B, C, D, E, les Lignes droites FA, FB,
FC, FD, FE; & parlesexeremitez de ces Lignes
menez les Lignes droites GH, HI, IK, KL,
LG, quileur {oient perpendiculaires. Cela étant,
Je dis que ces Li%{x’lcs e rencontreront 5 que le Pen-
ne qu'elles formeront fera circonfcrit au Cercle
donné ; & qu'il fera Equilateral & Equiangle.
Pour le prouver,
- Premierement, puifque les Angles GAE, &
GEA, font partie des Anglesdroits GAF, GEF,
1ls feront moindres que deux droits. Et partant
¢ parla Remarque dela 28.dur.) les Lignes AG,
EG, ferencontreront; & ainfi desautres.
Deplus, puitque les Lignes GH, HI, IK,
KL, LG, font perpendiculaires aux extremicez
du Diametre du Cercle; il s’enfuic ( par la 16.
Prop. du 3.) qu'ellestouchent le Cercle , & qu'ainf
Ie Pentagone GHIKL cft circonferit au Cercle don.
»é. Man.
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Maintenant, pour prouver que ce Pentagone
GHIKL cft Equilateral , menczles Lignes droitss
FG, FH, FI, FK, FL. Ccla pofc:”
Puifque le Pentagone ABCDE cft Equilatgzal,
ar la conftrucion; il s’enfuit que les cinq Arcs
AB, BC, CD, DE, EA, queces Corez dgaux
foiitienment , font égauxentr’eux ; & queles ci
Angles AFB , BFC , CFD, DI"‘E, EFA, qu
s'appuyent fur ces Arcs, fontaufli égauxentr’eux ,
parla27.du 3. Doailleurs, puifque I'Angle FAG
et droit, par la conftru-
&ion: les deux Quarrez de WZAAN
FA & de AG font dgaux an 7 ‘M\ :
Quarré de G, par la 47.° | 9
du 1. Mais ’Angle FEG :
¢tant auffi droit, les deux
Quartez de FE & de: EG
font égaux au méme Quar-

- I Cc K

ré de FG. Partanc les deux Quarrez de FA & de
AG font égauxaux deux Quarrez de FE & de EG..
Oftant donc de ces deux Touts, qui font égaux 5
les Quarrezde FA& de FE, 3ui font égaux » (par-

ce que ce font les Quarrez de deux denmu-Diametres
duCercle:) le Qllarré de AG fera égal au Quarré
deEG. ErparrantlesLignes AG, EG, font éga-
les entr’elles. On prouverade méme , quelaLigne
AHeft égaled HB; laLigne BL, 2 IC; la Ligne
CK, 4 KD; & la Ligne DL, 4 LE. Or com-
parant le Triangle AFG avec le Triangle EFG, les
deux Cotez AF, FG, fontégauxaux deux Cotez
EF, FG; &laBaze AGégale d la Baze EG.. Par-
tant (parla 8.du1. ) I'Angle AFG eft égala I'An-

le EFG; & I'Angle AGF égal a I'Angle EGF,
%)cfor.tc que chacun des Angles AFE, & AGE, eft
coupé endeux également. Onprouverade méme,
que les Angles AFB, BFC, CFD, DFE, &les
Angles AHB, BIC, CKD, DLE, foat coupez
en deux également. D'ou il fuit, que tous Al::
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Angles qui font autour du Point F, quifont tous
motuié de chofez dgales , font dgaux entr’eux,
Comparant maintenant les Triangles FAG & FAH:
les Angles AFG & FAG font ¢gaux aux Angles
A¥H & FAH, chacun au fien; & le Coté AF, -
aux extremitez duquel font ces Angles, leur eft
tommui. Partant { par la 264. du'1.) I'Angle
AGFeftégal a I'Angle AHF. & le Coté AG au
Coté AH. On prouvera de méme, que I'Angle
BHF eft égal 3 I'Angle BIF ; I'Angle CIF , &
I’Angle CKF ; I'Angle DKF , 4 I'Angle DLF ;
1 Angle ELF, al'Angle EGF. Commeanflique la
Lignc HB eft c’%lcilB 5 la Ligne IC, a4 CK; la
Ligne KD, i DL; &laLignelE, 2 EG. Enfui-
te %c uoy, GH & GL font ¢gales, ¢rant doubles
de AG& de GE , qui ont été prouvéas égales ; GH
& HI font égales , érant doubles de AH & de HB,
3ni ont été prouvées dgales ; HI & 1K font égales,

tant doubles de BI & de IC , quiontdté prouvées
¢gales ; IK & KL font égales; érantdoubles de CK
& de KD, qui ont éé prouvées égales; Senfin
KL & LG font ¢gales, érantdoubles de DL & de
"LE , qui ont ¢td prouvées gales. Si bien que le Pen-
. tagone GHIKL eft Equila =ral.

Drailleurs, puilque les:Angles HGL & GHI fone
doubles des Angles AGF & AHF, qui ont ¢té
prouvez égaux , ils fontaufli égaux entr’enx. On
mentrerade méme, que I'Angle GHI eft dgal &
I'Angle HIK; I’Angle HIK, a I'Angle IKL; &
I'Angle IKL, aI'Angle KLG. Et partant le Pen-
tagone GHIKL eft Equiangle. Nous avons donc
décrit alentour d’un Cerele donné un Pentagone
Equilateral & Equiangle ; Ce qu'il falloit fagirg >
. & démontrer. :

PR O-
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PROPOSITION XIILI
PROBLEME XIIL

Dans un Pentagone donnéy qui eft Equian=
gle & Equilateraly décrire un Cercle.

E fuppofe que le Penta-
gone ABCDE, Equila-
teral & Equiangle , foit

donné; & je -propofe d'y
inferireun Ccrcfc. Pourle
faire ,

Coupez (parlag.dur1.)
les deux Angles BAE &
ABC, qui- l% fuivent, en : .
deux cgalement, parles Lignes droites AF, BF.
Etdu Point F, ou ces Lignes (¢ rencontrent , abaif-
fez fur un des Cotez la Perpendiculaire FG. Puis
duCentre F, & de I'intervalle FG, décrivez un
Cercle. Celadrant, jedisque ce Cercle cft inferit
dans le Pentagone donné. Pour le prouver »

Abaiflez da Point F les Lignes FH, FI, FK,
FL, perpendiculairemcnt fut les Cétez BC » CD,
DE, EA. Celapofé: ’

Puifque le Pentagene ABCDE eft fuppofé Equi-
lateral, le Coté AB, du Triangle AFB, eft égat
au Coté BC, du Triangle CBF; le Coté FB eft
commund ces deux Triangles ; & I'Ancle ABF cft
€2al d Angle CBF, par la conftruttion. Donc
FAugle BAF eft égal 4 I'Angle BCF. Or l'Angl\c
BAF eft moitié de I'Angle BAE, qui eft égal 2
BCD, puifque ie Pentagone eft {uppol¢ Equian-
gle. Partant I'Angle BCF eft aufli mourié de 1'An-
gle BCD.Et par confequent les deux Angles BCD chlc?
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DCF font égaux entr’cux. On prouvera de méme;
que I’Angle CDF eft égal 4 I'Angle FDE, & I’Angle
DEFal'Angle FEA. Maintenant, comparant les
Triangles FBG & FBH : I'Angle FBG vient d'é-
tre prouvé dﬁal al'Angle FBH, & 1'Angle FGB eft
égalal’Angle FHB, ctant tous-deux groits » par
Iaconftruétion; & le Cotd FB eft commun 2 ces
deux Triangles. Partant FH eft égale  FG, parla
26-du1. On prouverade méme, que laLigneFX
eftégaleaFH ; laLigne FK 4 FI; & laLigneFL,
a FK. Parconfequentles cinq Lignes FG , ¥H, FI,
FK , &FL, font toutes égales; & le Cerclequi eft
décrit du Centre F, & de lintervalle FG, paffe
aufli par [es extremitez de routes lesautres : & cha-
cune de ces Lignes eft un demi-Diametre du Cercle.
Or les Cotez du Pentagone ABCDE font élevez
perpendiculairement aux extremitez de ces demi-
Diametres. Partant (parfa16.du 3.) ces Cotez
touchentle Cercle. Et par confequent ce Cercle eft
infcrit dans le Pentagone donné; Ce qu'il falloir
faire, & démontrer. :

PROPOSITION X1/
PROBLEME'X1IV.

Alentour d'un Pentagone donné o qus efp
Eguilateral ¢ Equiangle 4 décrire un
Cercle.

E fuppofe que le Pentagofie ABCDE, Equilate-
] ral & Equiangle, foit donné; & je propofe de
décrire un Cercle alentour dece Pentagone. Pour
le faire,

Coupez les deux Angles BAE & ABC qui fe (ui-

yent, en deux également, par lesLignes droites
e N A s
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AF, BF. Puis du Point F, ou cesdeux Lignes fe
rencontrent , & de l'intervalle FA, décrivezun
Cercle. Cela étant, je dis que ceCercleeft décrit
alentour du Pentagone ABCDE. A
Pourle prouver,
Menez les Lignes droites FC, p, B
FD, FE. Celapof¢:
Par un raifonnement fembla-

ble 4 celui de la Propofition pré- C
, cedente, on prouvera que’les .
Angles BCD, CDE, & DEA, font coupez en
deux également. Les Angles BAE & ABC e font
aufli, parlaconftrudtion. Orlescing Angles du
Pentagone érant €gaux, les dix Angles, qui cn
fontles moitiez , font aufi égaux. D'ou il fuit,
?uc puifqu’au Triangle ABF les Angles FAB, FBA,
ontégaux ; lesdeux CotezFA, ¥B, quiles foli-
ticnnent , font aufli égaux, par la 6. du1. On
prouvera de méme, que la Ligne FC eft dgale 4
FB; la Ligne FD, A FC; la Ligne FE, 2 FD.
De forte que les cing Lignes FA, FB, FC, FD,
FE, fontégalesentr’elles. Par confequent le Cer-
cle qui eft décrit du Centre F , & de I'intervalle FA,
paffe auffi par les excremitez des Lignes B, FC,
FD, FE, c'eft§ dire parles Sommets des An%lcs
du Pentagone. Et partant ce Cercle eft décrit alen-
tour du Pentagone donnd ; Ce qu'il falloit faire,
& démontrer. :

P R O-
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PROPOSITION XV,
PRQBLEME X V.

Dans un Cercle donné, décrire un FHexa-
gone Equilateral & Equiangle.

E fuppofe quele Cercle ACE A
foitdonné; & jepropofe d’y 5 T\
infcrire un Hexagone Equi- '

lateral & Equiangle. Pour le fai- ‘

IC,. c E
Menez un Diametre tel qu'il Nl
vous plaira, par exemple AGD.

Puisdu Point D, & del'intervalle

DG, décrivezle Cercle CGE. Ce Cercle coupera
le prémieraux Points C& E. Menez par ces Points
les Diametres CGF & EGB. Puis menez I¢% fix Lis-
gnes droites AB, BC, CD, DE,EF, FA. Cela
€tant, je dis que I'Hexagone ABCDEF, qui cft
infcritau Cercle donné, cft Equilateral & Equian-
gle. Pourleprouver, . )

Par le rait%nncmcnt de la premiere Prop. dur.
on prouvera que lesdeux Triangles DGC, DGE »
font Equilateranx ; & par la.s.du 1. on prouvera
qu'ils font Equiangles. Etpartant (patlasz.dut.)
chacun de leurs Angles vaut le tiersde deux droits.
Or (par la 13. du 1.) lesdeux Angles CGE, &
EGF, valent deux droirs. Partant fion 6te I’ Angle
CGE , I'Angle reftant EGF vaudra auffi le tiers de
deux droits, Etainfi les trois Angles CGD, DGE ,
EGF, fontdgauxentr'eux. Maisles Angles AGF,
AGB, BGC, qui leur font oppofez au Sommet,
leur font égaux , parla r.du 1. Donc lesfix An-
gles qui font autourdu Centre G, font tous ég],.)z}xx: '

: ol
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D’on il fuir {parla 26.du3.) que les fix Arcs fur
lefquels ils s"appuyent , font égaux; & (parla 19,
du3.) quelesfix Lifgr}s droites AB, BC, CD, DE,
EF, FA, qui les fouiticnnent , A

font dgales. Par confequent I'He-
xagone ABCDEF eft Equilateral.

. Maintenant, qu'il foit Equi-

angle, cela fuit de la 27. duj. C)
Car chacunde ces fix Angles s’ap-
puye fur un Arc qui conticnt qua-
tre-fois Ia 6. partie dela Circon-
ference du Cercle. Ainfi nousavons dansun Ceg-
cle donné décric un Hexagone Equilateral & Equi-
angle ; Ce qu'il falloit faire, & démontrer.

COROLLAIRE.

11 fuit de cette Propofition, quele Cotéde!’He-
xagone cft ¢gal au Rayon du Cercle auquel il eft
infcricy puifque chaque Cotéa éd prouvd égal au
demi-Diamertre,

s

(3¢
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PROPOSITION XVI.
PROBLEME XVIL

Dans un Cercle donné , décrive un Quine
~ decagone Equilateral < Equiangle.

E fuppofe que le Cetcle ADBC foit donnd ; & je
J. propofe d'y infcrire un Quindecagone Equila-
teral & Equiangle. Pour le faire, .
Décrivez premierement un Triangle Equilateral.
Puis { par la 2. Prop. ). décrivez dans le Cercle don-
né le Triangle ABC, dquiangle i ce Triangle Equi-
lateral. Décrivez enfuite ( par la11. Prop.} dans
ce méme Cerclele Pentagone A
" ADEFG,Equilateral & Equi-
angle , & menez du Point B
au Point E la Ligne droite
BE. Cela drant, je dis que
cetteLigne BE eft le Cotédu g c
Quindecagone  demandé. E
Pour le prouver,

Fuifque par la conftruction, le Trangle ABC
cft ¢quiangle d un Triangle Equilateral , il eftauffi -
Equﬁatcral » par les §. & 6.du1. Etpartantles
trois Arcs ADB, BEC, & CGA, que fes Cotez
folitiennent, font égaux > parla 28.du 3. & chacun
deux eft la 3. particdela Circonference du Cercle.
Drailleurs, puifquele Pentagone ADEFG eft Equi-
lateral, par la conftruction: les cing Arcs que fes
Cotez folitiennent , font aufli égaux, & chacun
d’eux cft la cinquiéme parde de la Circonference
du Cercle. Or puifque"Arc ADBefl la 3. partiede
la Circonference, on peutlui appliques cing Cotez
du Quindecagone. Et puiljuc I'Acc ADen cft la

: cinquié-
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cinquiéme partic, on lui en peut appliquer trois.
Par confequent on peut enappliquer fix aux denx
Arcs AD, DE. Mais nous avons montré qu’on en
peut appliquer cing i I'Arc ADB. Par confequent
on en peut appliquer und I'Arc BE. Er ainfi la Li-
§nc droite BE , qui lui eft appliquée, eft le Coté
u Quindecagone. D'ou il A

fuit, qu’en appliquant quin-
ze Lignes égales 4 BE , 4
toute la Circonference’ du
Cercle, onale Quindecago-
ne demandé. Et ainfi nous R C
avons dansun Cercledonnéd g '
décrit un Quindecagone E- "
quilateral. .

Deplus, puifque chacun des Angles de ce Quin-
decagone, comme BEH, s’appuye fur un Arc qui
foluient treizé foisla 1 5. partiede fa Circonference
du Cercle ; tous ces Angless’enfuivent €gaux, par
la 27.du 3. Etpar confequent ce Quindecazone eft
aufli Equiangle ; Ce qu'il falloit faire, & démon-

- trer, '

D

ELE.
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DEFINITIONS.

uneautre, ors qu'étant prife vn
cettainnombre de fois, clle I'é:
gale, &lamefureprécifemert.
Ainfi unc Ligne de quatre
TS~ pieds, cft dite mefurer une Li-
.gne de 20 pieds, éparcc quelaLignede 4 pieds étant
prife cinq fois, égale juftement celle de zo pieds;
mais une Ligne de 6 pieds n'elt pas dite melure
une Ligne de 20 pieds; parce que la Lignede ¢
- pieds , érant prife tant de fois que.l'on voudrd, ficla
mefure pas précifément. ' i
2. Une partie #/sguore d'une Grandeur , eft une
partie de certe Grandeur qui la mefure précifc-
ment,
Tome I, CK* e Aiofl
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Ainfi une Ligne de 4 picds, eft une partic ali-
- quote d'unie Ligne de 20 pieds. CoT

La partie aliquote prend fon nom & fa dénomi-
nation, du nombre de fois qu'elle mefure la Gran-
deur dontelle eft partic; ou bien du nombre des
ﬁartics égales dans lelquelleselle divife cette Gran-

eur. :

Ainfi, une partie qui mefure nne Grandeur deux
fois, s'appelleun Demy, & s'éerit ainfi 2. Une

artie qui mefure une Grandeur trois fofs, s'appel-
le unTiers, & s'écricainfi £. Une partie qui me-
fure une Grandeur quatre fois, s'appelle un Quart,
&s'écritainfi . &c,

*3: Une partic aliguante d’'une Grandeur, cft
une partic de cette Grandeur qui rie la mefure pas
précifément.

" Ainfi une Ligne de fix pieds eft une pardeali-
quante d'une Ligne de vingt pieds.

. Quelquefois une partic aliquante d*une Gran-
deur a des parties aliquotes qui mefurent la Gran-
deur dontelle eft Farnc » comme par exemple 8,
qui eft unc partiealiquante de 12 , a pour partie ali-
quote 4, quicltletersde 12; dont 8 par confe-
?ucm fait les deux-tiers, puifqu’il contient deux
ois 4, quel'on éeritainfi Z.

‘Les parties’, foitaliquotes, foit aliquantes , s’ap~
pellent Fraians du Tout dont elles font parties. Et
en lés marquant comme nous venons de faire, le Ca-
raékere de deflus s’appelle le Numerateur de Ja Frac-
:ion » & celui de deflous s'appelle le Dénomina-
cur.

" 4. Des  parties parcilles, ou femblables, de
dlenx Grandeurs, ce font des parties, dont l'une
clt en comparaifon de fa Grandcur, ou de foh
Tout, ceque l'autre eft en comparaifon du fien,

Ainfi 3 & 5, fontdes pactics femblables de 12 &

¢ 205 parceque comme 3 cft le quart de 12, de
méme § cltle quart de z0.

1
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. Neftbon deremarquerici, que fionotedes par-
ties femblables de deux Grandeurs, les reftes en
feront des parties femblables, :
. Ainfi3, quieftlequartderz, éantdtéderz;
& 5, qui eftle quartde 20, éantOtéde 20: les
zeftes 9 & 1 ¢ font des parties femblables de 12 & de
10, 4 fcavoir les trois-quarts.

5. Une Grandeur eft dite multiple d’une autre
Grandeur, lorfqu’elle lacontient un certain nom-
bre de fois précifément; & celle qui eft contenué
sappelle fous-multiple ; laquelle fere de mefure &
Tautre,

Ainfiune Ligne de 20 pieds eft multiple d’une
Ligne de 4 pieds; & uneLigne de 4 pieds eft fous-
multipled’une Lignede 20pieds ; parce que com-
amel'une contient, l'autre eft contenué , juftement
5 fois; 8 ainfil'une fert de mefure d I'autre.

_6. Des Equimultiples de plufieurs Grandeurs,
cefont des Grandeurs qui contiennent également
celles dont elles font dites Equimultiples, ou qui
font également mefurdes par ces Grandeurs.

Ainfi deux Lignes , dontl'une eft dc 20 pieds,
& l'autre de 1§ preds , font équimultiples de deux
autres Lignes, dont!'une effde 4 Rieds & l'autre
de 3 pieds: parce que comme 20 eft mefuré  fois
par 4 auffi 1§ eft mefuré § fois par 3.

Tl eft évident que i 4 des Equimultiples de deux
Grandeurs , on ajolite d’autres Equimultiples de
<ces Grandeurs , les Touts feront encore Equimul-
tiples de ces mémes Grandeurs. :

De méme, fi des Equimultiples de deux Gran-
deurs]’on 6te des Equimultiples de ces Grandeurs,
Ies reftes {eront encore équimultiples de ces mémes
Grandeurs , ou leur feront égaux.

7. Raifon, c'eft le rapport qui eft entre deux
Grandeurs de méme genre, comparées I'unc i
I'autre felon leur quantité.

Les Grandeurs de méme gente , comme fone

Ka deux
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deuxLignes, deux Surfaces, deux Corps, s'ap-
pellent Homogenes,

Lesgrandeurs de divers genre, comme une Li-

ne & unc Surface , une Surface & un Corps, s'ap-
pellent Heterogenes. -

Or le rapport q{ui eft entre deux Grandeurs de
méme gente, lorfqu’on les compare ['une a I'au-
‘tre, pour {cavoir comment & combien de fois1'u-
ne contient?‘autrc » oul'autre eft contenué, s'ap-
pelle Rasfon, -

Er d'autant qu'on ne peut pas direcomment & -
combien dc fois une Grandeur eft contenu€ dans
une autre qui n’eft pas de- méme genre s cela faie
ﬁu’il n’y a point de Raifon entre des Grandeurs de

1VErs gCDl'C.

Deméme, d’autant quec’eft une propricté par-
ticulicre aux Grandeurs finies, de pouvoir fervir
de mefure, & depouvoir étre mefurdes, & qu'on
ne peut pas dire quune Grandeur infinie contienne
tantde fois une grandeur finie, ni qu'une Gian-
deur finie fcit cosenué taur de fois dans unc Gran-
deurinfinic: De ld vientaufli qu'il n’y a point de
Reifonentre une Grandeur finie & uneinfinie, cn.
core qu’on les fuppole toutes-deux de méme geare.

8. Les Termes d'une Raifon, font les deux
Grandcurs que I'on compare enfemble.

9. L'Antecedent d’une Raifon, eft le premier

_ Terme desdcux que I'on compare 'un 4 l'autre.

ro. Le Confequent d’une Raifon, it Ie fecond
‘Terme des deux que I'on compare.

Ainficomparant 152 10: I'Ancecedenteft 14, &
le Confequenteft 1o. o ’

11. LaRaifond'égalité, eft une Raifon ou I'An-
tecedent eft ¢l an Confequent. o

"12. La Raifon d'inéga?ité » eft une Raifon ou
I’ Antecedent 1’elt pas ¢gal au Confequea.

13. La Raifon d'incgalité majearc, et une
Raifon oti I'Anzecedent cﬁ plus grand que.le Con-
fequent. . 14 La
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- 14. La Raifon d'inégalité mineure, eft unc
Raifon ou I'Antecedent eft plus petit que le Confe-
quent. . ,
15. La Raifon Rationnelle, ou.la Raifon de
nombre & nombre , eft celle o 'on peut’ exprimer
ar nombre combien de fois I’ Antecedent contient

e Confequent, oucombien de fois il eft conteny

ans le Confequent. Telle eft la Raifon qui eft en-
tre uncLigne dc 6 pieds , & une Ligne de 4 pieds,
ou I’ Antecedent contient le Confequent une fois &
demye ; ouncelle quj eft entre une Ligne de 2.pieds,

& une Ligne de 4 pieds , ou I’ Antecedent eft con-
tenu deux fois dans le Confequent. :

16. La Raifon Irrationnelle, ou Sourde, eft
¢elle ou il et impoflible d'exprimer par nombre
combien de fois 1I'Antecedent contient le Confe-

uent, ou combien de fois il eft contenu dansle

on{équent; comme la Raifon qui eft entre le Cotd
d’un Quarré & (2 Diaganale 5 .qui cft telle,. qu'en-
core que chaque Ligne & part aisplufieurs parties
aliquotes;, ‘il h'y en 2 peurtant pas une de celles; qui
mefurent'une, qui puifle tefurer I'autre ; & ainfE
on ne {cauroit exprimer par nombys le rappore qui
cft entre ces deux Lignes. '

.-17. La quantté d'unc Raifon d'indgalicé ma~
jeure, eft le nombre qui exprime comment &
combien de fois I'Antecedent contient le Confe~
'~ quent. © - ) .

Ainfi comparant une Grandeur de 12 pieds avec
une Grandeur de 6 picds, la quantité de cette Raifon
eft2, d'autant que 12 pieds contiennent 6 pieds
deux fois ; & cette Raifon s'appelle Double. De
méme, comparant 12 3 4, la quamticé de certe

Raifon eft 3, d’autant que 12 contient 4 trois fois ;
& cette railon s'appelle Triple. De meéme encore ,
comparant 124 8 , laquantité de cetee Raifon eft,
un & demi , d'autant que 12 contient 8 une fois &
demye 5 & cette Raifon s'appelle Sefquialeere. &c.

- ’ K3 18. la
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18. La quantité d'une Raifon d'inégalité mineure
et le nombre qui exprime comment & combien de
fois I Antecedent cft contenudans le Confequent,
ou quelle partic il ¢ft de Confequent. o

* Ainfi comparant une Grandeur de 6 pieds; avec
“urede 12 pieds , la quantité dé certe Raifon eft-we

demi, parce que ¢ pieds font la moitiéde 12 pig&s;‘

& certe Raifon s'aplpcllc Sous-double. De méme,:

compararit 4312, laquantitd de cette Raifon eft

untiers, d’autant que 4eftle tiersde 12 5 & certe

Raifon s’appelle Sous-triple. Etde méme encore,

comparan¥$d-12 ; laquantité de eerte Raifon cft

deux-tiers, d"autaht que 8 font les deux-tiersde 123

& cetee Raiforis'appelie Sous-fe(quialtere.

* Parla, ilparefit que deux Raifons font égales,

borfque I Antecedent de 'une contieny fon Confe--
;]'ucnt,' comme I'Antecedent de I'aurre contient le

ien ; oubienlorfque I’ Antecedent de'unc eft con-
tenudans fon Confequent, comme I'Antecedent:
delaurre ¢ft content dans lefien, © - T

. Ainfi la Raifon de 153 2o eft égale d laRaifon-
de 12 4 8; parée quecomme I§contient 10 une’
goi‘s &demye, de méme 12 contient 8 une fois &:

emye. :
o M);is une Raifon eft plus grande qu'une aurre,
Torfque I' Antecedent'de la premiere contient plus
de fois fon Confequent, quel’Antecedentdela fe-
conde ne contient le fien ; ou bien lorfque I'Ante-
cedentde [a premicre eft une plus grande parde de
fon Confequent, que !’ Antecedent de lafeconde ne
Teft du fien.

" Ainfi Iz Raifon de 15 3 seftplusgrandequela
Kaifonde 123 6 ; parce que I'Antecedent 1§ con-
tient fon Confequent s, trois fois ; au licu que
I' Antecedent 12 ne contient fon Confequent 6 que
deux fois. Toutau conrraire, la Raifonde g d r2 eft

us grande que la Raifon de § 4 15 ; parce que

Anrecedent 6 eft ia moitié de fon Confequent 12 ;

- . au
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au liea quel’ Antecedent § n'eft que le tiers de fon
Confcquent 154. .

19. Proportion, c’eft la reflemblance ou I'éga-
licé de deux Raifons.

Ainfiil y a proportion entre ces quatre Grandears,

. 1§ = 10 == J2 — 83
parce quelaRaifonde rgd 10 eft laméme, ou eft

€gale d la Raifon, de 12485 ou comme I'on dit
commynément, parce que1seftd 10, commerz
eftas.

20. Des Grandeurs proportionelles , font celles
entre lefquelles il y a proportion.

Ainfiles Grandeurs 1§ —— 10 =— 12 = 8,
font proportionnelles; car comme 1 contient 10
une fois & demye; ainfi 12 conticnt 8 unc fois &
demye.

21. La Proportion continug, eft celle ou le
Confequent de la premiere Raifon fere d Antece~
dent 4 1a {econde.

Ainfi il y a proportion continu€ entre ces trais
Grandeurs, 18 ~— 12 — 8; parceque 18 eftd
12, comme 12 cftd 8: ou I'on voit que 12; qui
cftle Confequent de la premicre Raifon , eft I'An-
tecedent dela feconde. ‘

22. La Proportion non-continu¥,. eft celle od
I’ Antecedent de la feconde Raifon eft different du
Confcquent de la premiere.

Telle cft la Proportion qui cft entre ces quatre
Graideurs, 1 — 10 = 12 == 8. Parceque
12, qui eft 'Antecedent deJa feconde Raifon, eft
different de 10, qui eft le Confequent defa premie-
re. -

_23. Les Termes homologues d’une Propertion,
font ceux qui tiennent le mémerang, ou qui font
de méme nom , dansune Proportion.

Ainfi dans la Proportion précedente , les deux
-Antecedens 1§ & 12, & les deux Confequents 10
& 8, font des Termes homalogues ; parce qu'ils
K 4 tieniens
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tiemient le méme rang , & ont un méme nom,
dans certe Proportion.

Remarquez que la Proportion dont ila été parlé
julques-ic1, s’appelle Geometrique ; pour la diftin-
Fncr d’une autre, qu'on nomme Arithmetque,
aquelle fe rencontre entre trois Grandeurs, dont
1a premiere furpaflfelafeconde, ou eneft furpaflée,
d’une quantité égale i celle dont cette feconde fur-
pafle latroiliéme , ouen eft furpaffée; oubien en-
tre quatre Grandeurs , dont la premiere furpafle la
feconde , ouen eft furpafide, d unequantité égale
a celle dont 14 troifiéme furpaflelaquatriéme, ow
en eft furpafiée. o

Ainfi la Proportion qui {¢ rencontre entre ces
trois Grandenrs , 16 —— 14 — 8, eft une Pro-’
pottion Arithmetique ; parce que comme la pre-
miere {urpafle la feconde de 4, de méme aufli lafc-
conde {urpafle la troifiéme de 4

Ainfi la Proportion qui fe rencontre entre ces
quatre Grandeurs, 1§ —— 10 == 7 —— 2, ¢cft
encore une Proportion Arithmetique ;. parce que
comme la premiere furpafle la feconde de 5, de
méme auffi [a troifiéme furpafle la quatriéme de 5.

Comme la Proportion Cseomctnquc eft laprin-
tipale - & d'un'plus grand ufage que la Proportion
Arithmetique, ¢’eft auffi de celle-1d dont nousen-
tendrons parler , quand nous parlerons fimplement
de Proportion. -

24. Conclure en Raifon Inverfe, ou en chan-
%cam: les Teimes, c'eft de quatre Grandeurs qui

ont proportionnelles, coticlure que le Confequent
de la premiere Railon eft A fon Antecedent , comme
le Confequentde la fecondectt aufien. Ou, ce qui
eft la méme chofe, C’eft changer les Termes des -
Raifons, & faire quele Confequentdeviennel An-
tecedent, & I'Antecedent le Confequent.
- Ainfi,aprés avoir montré que 1 § eft 4 10,comme
12¢(t3 8: fi Pon vient 4 due, donc 1o eftd 15,
Do comme
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comme 8 it 4 12 : celasappelle conclure en Raifon
inverfe. i

Or il eft dvident que fi quatre Grandeurs font

roportionnelles, elles font cicore proportionnei-
esen Raifon inverfe. Cars'il eft vrai que I’ Antece-
dent de la premierc Raifon contieine fon Confe-
quent, de méme que I'Antecedent de la feconde
contient le fien: il eft vraianfli que le Confequent.
de la premicre eft contenu-dans fon Antccedent 5
de méme que le Confequent d¢ la feconde eft con-
tenudansle fien, ;

_ Ou bien au contraire, fil'Antecedent dela pre-
micte Raifon eft contenu dans {fon Confequent 5 de
méme que I'Antecedent de lafeconde eft contenu
dansle 2en: il eft vrai aufli que le Confequentde
la premierc Raifon contient. {fon Antecedent, de
méme que le Coufequent de la feconde contient le.
fien. Carcontenic & étre contenu font termesrela-
tifs, qui s’entendent & qui s'expliquent l'un pac
Vagere.. . T -

25. ConclureenRaifon Aleerne , ¢’eft de quatre.
Grandeurs qui font proportionnelles , conclure que
I'Antecedent de Ja premiere Raifon efta I' Antece-
dent de la kconde, comme le Confequent de la
premiere elt au Confequent de la feconde. -

Ainfi , aprdsavoir montré que 1§l & 10, com-
me1elas; filonvientddire,doncrgeftd 12,
comme 10 ¢ft 38 : ccla s"appeleconclure en Raifon
alterne.

. Quelques uns efliment ‘que fuppolé que quatre
Grandeurs foient proportionnelles, il eft évident
fqu'on peut conglure qu’clles font proportionelles -
en Raifon alterne.
. Neanmoins, il faut remarquer qu'on ne pent
valablement conclure en Raifonalterne, 3 moins
ge les quatre Grandeurs nc foient de méme genre.
Car par exein ple, fion fuppofoit qu'une Lig ne fue
Aunc autre Ligne, comme une Superficic eft a une
K 5 ' auce
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autre Superficie : on ne pourroit pas pour cela con
clure quela premiere Ligne {eroit 4 [a premiere Su-
perficie, comme la feconde Ligne eft i la feconde
Superficie ; érant évident, par ce qui a éeéditci-
deflus, qu'il 'y a point de railon d'une Ligned
une Superficie, :

26. Conclure en compofant , c’eft de quatre
Grandeurs qut {font proportionnelles, conclureque
Ia fomme de I'Antecedent & du Confeqientde la
premiere Raifon , eft au feul Confequent de cette

remiere Raifon, comme [2 fomme de I'Antece-
dent & du Confequentde la feconde Raifon , eftaun
feul Confequent de cette feconde Raifon, )

Ainfi, aprdsavoir montréque g eftd 10, com-
me 12 ¢ft 48; fil'onviencd dire, donc2geft 3
10, comme20cftd §: celas'appelle conclure en
compofant. A :

" OF il eft dvident que fi quarre Grandeurs fone
proportioneHiess, on petr conelure en compofant,
qu’elles font auffi proportionnelles. - Car conclure
en compofant ; n'e¢ft autre chofe que compofer de
fouveaux Antecedens , qui contiennentleurs Con-
fequens une fois plus que les premiers Antecedens
e les contenoient. Or, par la fuproﬁtion ) les
premiers Antecedens comtenoient dgalement leurs
Confequens. Dot il fuit, que les nouveaux An-
tecedens les doivent encore contenir également ; &
ainfi ces quatre Grandeurs doivent étre encore pro-
portionnelles.

27. Conclureendivifant, c'cft dequatre Gran-
deurs qui font propottionnelles, conclure que
chcc‘zgu premict Antecedent par-deffus fon Con-
fequent,, eft i fon Confequent, comme Pexcez du
fecond Antecedent par-deffus {on Confequent , cft
aufli 4 fon Confequent.

Ainfi, aprésavoir montréque 15 eftd 10, com-
merzefta8; fil'onvientadire,donc g eftd 10,
comme 4 eftd8.: cela s’appelle conclure en divi»t

.
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Tl eft encore évident que fi quatre Grandeurs font
proportionclles, on peut conclure en divifant,
qu'elles font aufli proportionnelles. Car conclure
en divifant, n’eft autre chofe que compofer de
houveaux Antecedens, qui contiennent leurs Con. -
fequens une fois moins que les premiers Antece-
dens ne lescontenoient.  Or, par la fuppofition ,
Jes premiers Antecedens contenoient également .
leurs Confequens. Dot il fuit que les nouveaux
Antecedens les doivent encore contenir également 3
& ainfi ces quatre Grandeurs doivent étreencore
proportionnelles,

28, Conclure par converfion de-Raifon , ceft
de quatre Grandeurs qui” font proportionnelles ,
conclure que I' Antecedent de la premiere Raifon eft
i fon excez par-deflus fon Confequent, comme
ll'}}ntecmicm: de la feconde eft d fon cxcez par-deflus
e fien.

Ainfi, aprés avoir montrd que1s eftiio,com-
me 12 eft 4 8; fil'onvientadire, donc1§cftad
5, comme 12 eftd 4: cela s'appelle conclure par
converfion de Raifon. :

1l eft encore ¢vident que fi quatre Grandeurs fone
proportionelles, on peut conclure par converfion
de Raifon , qu’elles font aufli proportionnelles, Car
puifque, par fuppofition, les Antecedens contien-
nent égalemenc les Conlequens, ¢'eft une necefli-
té queJes Confequens foient des parties femblables
des Antecedens. Si donc on bte les Confequens des
Antecedens, les reftes {eront encore des parties fem-
blables des mémes Antecedens ; & par confequent.
les Antecedens les contiendront dgalement, & la
Raifon qui fera entr’eux fera femblable.

29. Raifon compoféc, c’eftuncRaifondont fa
gnantité refulte de la multiplication de Ja quantité

¢ pluficurs autres Raifons. . :

Pour bien entendre cette Definition, confiderez

par exemple ces trois Grandeurs, 24.6, 23 & e«
. K¢ mar-
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‘marqueg que la premiere €rant quadcuple de fa fe-
conde, & lafcconde érant triple de la troifiéme,
& par confequent la quantité de la Raifon defa pre-
mierealafeconde érant 4, & celledelafeconde a

.latroifiéme drant 3 : il eft vraidedire, que la pre-
micre Grandeur, comparéed latroifiéme, eneft
le quadruple du triple, oulacontient quatre-fois
trois-fois, ceft a dire douze-fois. Si bien quela
quantité de ]aRaifon de la premiere Grandeurd
la troifiéme elt 12. Or cetre Raifon dodecuple,
ui refulte de la multiplication des quantitez des

gcux Raifons particulieres, 4 & 3,¢ft dite compoféc

de ces denx Raifons. .

1l fuitde 13 , que fi on difpofe 4 difcretion tantde
Grandeurs quc%'on voudra: la Raifon de lapre-
miere & la derniere fera compofée de toutes les Rai-
fons moiennes & particulieres, qu'ont entr’elles
toutes ces Grandeurs , <rant comparces de fuite
T'unealautre. Ainfi, ayantdifpof¢ d difcretion
ces quatre Grandeurs , 24.6. 3. 12: la Raifon de
244 12, { qui eft unc Railon double, ) eft compofée
decellesde 244 6,de 64 3,& de 34 12. Erdefait,
multipliaucI'un par I'autre 4,12, & %, (qui font
les quantitez de ces Raifons, ) le produir, quiefk
2, cftlaquantitédelaRaifonde243 12.

- Remarquez,que comme le méme produit qui re-

fulte de la multiplication de denx nombres, peur
refulter dela multiplication de deux autres: auflx
unc méme Raifon peut étre compofée de plufieurs

Raifons differentes. Ainfi, par exemple, la Raifon

dodecuple, quenousavons veu ci-deflus écre com-
polée de la quadruple & delatriple, peutaufliérre
compole de la fextuple & de la double.

< Maintenant, files Raifons qui fe trouvent entre

pluficurs Grandeurs d'une pare, font égales ow
femnblables A celles qui fe rencontrent entre plu-
fieurs autres Grandeurs d’une autre part, chacune
ilafienne: il cft dvident que la Raifon compogéc

. es.
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des premieres Raifons , doit étre égaled la Raifon
compofée des autres femblables ; drant neceflaire
que les mémes quantitds ou les mémes nombres
multiplids deux fois . produifent le méme nombre
ou la méme quantieé. ) .

Ainfi, fil'onfuppofe d'une part ces trois Gran-
deurs, 24. 6. 2. & d'autre pare ces trois autres
Grandeurs , 36.9. 3 ; entre lefquelles les mémes
Raifons , fcavoir la quadruple & triple, {& ren-
contrent : c'eftung neceflité que laRaifondez4 a
2, foitfemblable 412 Raifonde 364 3 ; puifquela
quantité de chacune de ces Raifons rcFultc dela
multiplication de 4 par 3. ‘

30. Raifondoublée, c'eft une Raifon compo-
{ée de deux Raifons femblables.

Ainfi {uppofant trois Grandeurs continu€ment
proportionnelles, telles que font celles-ci, ‘64. 16,
4; puis comparant la premiere 4 latroifiéme: la
Raifon qui fctrouve entre ces deux Grandeurs, 64
& 4 (laquelle eft compofée des deux Raifons fem-
blablesde 644 16, & de 163 4, ) s'appelle Raifon
doubléede 644 16.

31. Raifontriplée, c'eft une Raifon compofde
detrois Raifons {emblables.

Ainfi, {uppofant quatre Grandeurs continug-
sent proportionncelles , comme font les fuivantes
64.16. 4.1 ; puiscomparant lapremicreala qua-
sriéme: la Raifon qui fe trouve encre ces -deux
Grandeurs, 648& 1, (laquelle eft compofée des
trois Raifonsfemblablesde 64216, de16d 4, &
de 4a 1,) s'appelle Raifon tripléede 644 16.

32. Proportion ordonnée, c'cft I’arrangement
de pluficurs Grandeurs d'une part, & d’autant
d’autres Grandeurs d'une autre part, difpofées de
telle forte,, que la premiere du premicr, ordre foit
alafeconde, commelapremicredu fecond ordre
eft alafeconde ; puis!a feconde du premier ordre 4
lagroifiéme, conune la feconde dufecond ordee 4 la

- K 7 troi-
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“troifiéme ; & la troifiéme du premicr ordre 4 fa
quatriéme , comme latroifiémedu fecond eft 3 la
quatriéme , & ainfi de fuire.

Ainfi, ayant misd’unc part les quatre Grandeurs
fuivantes, 12. 4 2. 8.& d'autre part ces quatre au-
tres, 30. 10. §. 20. qui fontdifpofdes detelle forte,
que 1a premiere 12 eft 4 lafeconde 4, commela
premiere 3o eft i lafeconde 1o ; que la feconde 4
eft dlatroifiéme 2, commelafeconde 10 eft 3 la
troifiéme § ; & que la troifiéme 2 ¢ft 4 A quarrié-
me$ , comme la troifiéme § eft 3 la quatriéme 20:
cérarrangement sappelle Proportion ordonnée.

33. Proportion troublée, c’eft l'arrangement
de pluficurs Grandeurs d'une part, & davrant
d’autres Grandeurs d'une autre part, difpofées de
telle foree , que lapremiere da grcmicr ordre foit %
}afeconde, comme lapenultieme du fecond ordre
eft & la derniere ; puis la feconde du premier or-
dte 4 la troifiéme, comme 'antepenultiéme du
fecond ordre d Ia penultiéme, & ainfi de fisite,

Ainfi, ayant misd'une partles trois Grandeurs
12. 4. 2. & d’'autre pare ces trois autres, 18. 9.3, qui
font difpofdes detelle forte , quelapremiere s eft
d la feconde 4, comme Ia penultidme ¢ cft 312
derniere 3 5 & que lafeconde 4¢ft A latroifiéme 2,
comme I'antepenaltiéme 18 4 la penultiéme 9 : cée
arrangement s°appelle Proportion troublée.

34. Conclure en Raifon égale, cCeft {aprés

"avoir fuppofé que quelques Grandeurs d’une part,
& autant d'autres d"une autre part,font proportion-

_nelles, foiten Proportion ordonnée , foiten Pro-
portion troublée, ) conclare que Ja premiere d'une
partefta la dernicre, comme ta premiere de l'autre
part cft i laderniere.

Ainfi, dansexemple qui a étéci-deflus rappor-
té de la Proportion ordonnée, conclute que la
premicre Grandchr 12 eft 4 la derniere 8, comme
Ia premicre 35 cft d laderniere 20 ; Oubien , dans
: Fexem-
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Pexemple de la Proportion troublée , conclure que
Ia premiere Grandeur 12 eft d laderniere 2, com-
me fa premiere 18 eft 3 laderniere 5 = ccla s’appelle.
eonclure en Raifon égale.

1l eft certain qu'on peut fort bien conclureen
Raifon égale; c'eft i dire qu’on peut fort bien con-
elure , que IaRaifondela premicre Grandeur i la
dernicre d'une part, eft femblable 41a Raifonde la
premiere Grandeur,a la derniere de l'autre part.
Car chacune de ces Raifons eft compofée des %a:ir-
fons moyennes & particulicres qu'il y aentreces
Grandeurs; lefquelles Raifons font fuppofées ¢ga-
les , oules mémes, & qui parconfequent doivene
produire unc méme quantité. ’

Ainfi dans cét exemple dela Proportion ordon.
nde,112. 4. 2.8 jc.10.5.20; ARaifon de 12 &
8 cft compoféde dela Raifon triple, defadouble,
& delafous-quadruple; ‘& de méme la Raifonde
jo & 20 cft compofée de IaRailon triple, de la
double,& de la fous-quadruple,qui font les mémes. ¢

De mémeanfli,dans cét exemple dela Proportion
troublde, 12.4.2; 18.9.3; [ARaifon' de12 4 2
eft compofée delaRaifon triple, &deladoubles -
ou refulte de la multiplication de 3 par 2 : &de
méme la Raifon de 18 2 3 eft compofée de la Rai-
fon double & de la triple ; ou refalte de la multipli-
cationde 2 par 3, ogui font Iés mémes , & doivent
par confequent produire une méme quantité.

. Encore quetoutes les manieres de conclure, dont
il a éé parlé ci-deffus , paroiffent fort juftes & con-
¥ainquantes 4 tous ceux qui les examinent avecun
peu d'artention ; neanmoins Euclide ajugd d pro-
pos de les démontrer, anffi bien que quelques au-
tres veritez auffi faciles; & c’eft d quotil employe
le cinquiéme Livre de ces Elemens.  Maisil préfup-
pofe les trois Axiomes fuivans, qui i direle vrai
ne font pas plus évidens que les chofes a la preuve
defquelle il les employe.

) Ax1o



232 ELEMENS D’EUCLIDE.
AXI1IOMES.

1. Sidequatre Grandeurs proportionnelles, I'on
prend a difcretion des Equimulnples des deux An-
tecedens , comme auffi des denx Confequens: les
Equimultiples des deux Antecedens feront toftjours,
ou plus grands, ou plus petits, ou égaux a ceux
des Confequens. o »

_ Ainfi, ?!c' ces quatre Grandeurs, quifont pro-
ortionnelless 14. 10.12. 8. prenant 2 dilczetion
des Equimulriples de 1§ & de 12 ; comme aufli de
10 & de 8 : filEquimultiple de 1§ furpalfe'Equi-
multiple de 10 ; I'Equimuliple de 12 {urpaflera
I'Equimultigle de 8: ou bien fil'Equimuluple de
15eft égal il Equimul:iple de 10 ;_L Equimuldple,
de 12, fera auffi égal aI'Equimultiplede 8: ouen-,
fin, fi 'Equimultiplede 15 eft moindre que I'Equi-
multiple de 10; '"Equimultiple de 12 fera aufli
moindre que'Equimuldplede 8. | - o
" 2. Tout au contraire, fi quatre Grandeurs font
telles, quen prenant a difcretion des Equimultia
les de la premiere & delatroifiéme, c'eft ddire
Scs.dcux Antccedens; & de la feconde, &dela
quatiiéme, c'eft 4 dire des deux Confequens: il
arrive que 'Equimultiple de lapremierene puilie
jamais-étre égal 3 'Equimultiple de la feconde,,
fans que I'Equimultiple de la troifiéme ne foit aufli
¢gal A ’Equimultiple de la quatriéme: Ou que I'E-
quimultiple de Ia premiere ne puiffc jamais {urpaf~
fer 'Equimulriple dela ('ccomfc » {ans que'Equi-
multiple de Jatroifiéme ne furpaffe celui de laqua-
tridme: Ou enfin,que 'Equimulciple dela premiere
ne puiffe jamais étre moindre que I'Equimulriple
de lafeconde, fans que 'Equimultiple dela, troi-
fiéme ne foit aufli momdre que celui de la quacrié-
me: alors ces quatre Grandeurs font porportion-
nelics. Ainfi, parce que ces circonitances _ar:ivcz:r.
‘ tol-
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tofijoursen cesquatre Grandeurs 1§, 10. : 12,8,
¢lles font propertionnelles. :

3. Enfin, fi quatte Grandeprs font telles , qu'en
prenant & diferetion des Equimultiples de la pre-
miere & de la troifiéme, comme 2ufli de la fe-
conde & de la quatriéme , il puifle quelquefois
arriver que I'E uimultirlc de la premiere fur-
paflera I'Equimultiple de la feconde, fans que I'E-
quimultiple de latroifiéme (urpafle celui de la qua-

‘triéme = alors ces quatre Grandcurs ne {ont pas
proportionnelles ; & il yaplus grande Raifondela
premiercd lafeconde, quedelatroifiéme ala qua-
triéme. Ainfices quatre Grandeurs, 12. 6. : 7. §.
ne font pas proportionnelles ; &ily a plus grande
Raifonde 12346, quede 74 5. Car prenant a dif-
cretiondes Equimu?tiples de 12 &de 7, parexem-
ple24 & 14, commeauffide 6 & de 5, parexem-

- ple 18 & 15: il arrive que'Equimultiplede 12,

fzavoir 24, furpafle 18, Equimuldplcde 65 fans

" que’Equimultiplede 7, fcavoir 14, furpafle 1,

PEquimultiple de s. T ‘

TS
B .

P RO-
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PROPOSITION L
THEOREME I

S'il 74 tant de Grandenrs que on voudra

c’quimultiple: dautant d'autres Gran-

- deurs y chacunc alafienne: comme lune

_ fera multiple de Pune o ainfi les toutes
- ferons mulriples des toutes.

E fuppole qu'il yait G
o dux}:g pati't c eux aGEDR ey
Grandeurs, fcavoir ¢ 1

AB, CD; & dgautrc "—-'I——1'<—9 -
part deux autres Grandeurs, fcavoir E & F; & que
AB foitautant multiplede E , que CD eft multiple
deF. Celaduant, je dis que comme ABeft mulri-
pledeE, ou CD multiple de F; de méme AB &
CDh, Prifcs enfcmble, font multplesdeE, & de
F, prifesaufli enfemble. Pour ke prouver,

Concevez que AB foit divifée en trois parties
dgalesiE, fcavoir AG,GH, HB; & CD entrois
parties gales & F, fcavoir CI, IK, KD: cequi
eft poflible, puifque AB & CD font fuppofces
dquumultiplesde E & de F, Cela pof¢::

Puifque AG eftégaleiE, & queCleftégaled
F; il s’enfirit que AG & CI, prifes enfemble, fe-
ront dgales 4 E & 4F, prifes auflicnfemble. De
méme, GH&IK, prifes enfemble , feront aufli
égalesd E& a F, prifesenfemble ; & ainfi de fiite.
Et parce que AB& CD font fuppofées équimulti-
ples de E& deF, & qu'ainfile nombre des parties
de AB égales & E, eft égal au nombre des parties
de CD dgales 4 F: autant de foisquel'on pourra

. pren-
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rendre dans AB-une partie égaledE , autantde
?ois on pourta prendre dins AB & CD des parties
égalesa E& i F. Etpar confequent, comme AB
‘ eﬁ iplede E, ainfi AB & CD, prifes enfemble,
font triplesde E & de -, prifes auffi enfemble ; Ce
qu'il falloitdémontrer. =~ . ¢

PROPOSITION II
THEOREME IL
S; la p;f'em:iaré Grandeyr ¢ff Autant mul-
 tiple, de ln feconde s que latroifiéme Ieft
'de la quatriéme 5 & la cingwiéme en-
© core autant multiple de la [econdey que
da fixiéme Eeft aufli de la quatriéme :
1i Grandewr- compofée de-ba. premicrs
€ de la cinguiéme , fera autant multi-
plede la feconde o guie la compafic de
da troificme ¢ de la fixiéme le fera dg
la quatriéme. '

C, DE, F, BG,EH; &qucl
premiere AB foit autant multiple H
lafeconde C, que la troifiéme DE
I'eftdelaquatriéme F ; & que la cin-
qui¢me BG foit encore autant multi- 11
ple de Ia fecondeC, que la fixiéme E
EH Peft agﬂi dela quatriéme F. Cela
tant, jedis que la Grandeur compo- D
" {éede lapremicre & dela cinquic’xge ’ ACDF

JE fuppofe ces fix Grandeurs , AB,
(S

favoir
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fcavoir AG, eft aurant multiple dela feconde C ,

e la Grandeur DH , compofée de la troifiéme &
3: la fixiéme, left de la quatriéme F. Pour le
prouver, : e e

Puifque AB & DE font équimuleiples de C & de
F, le nombre des parties que AB contient égales 3
C, cftégalau nomgrc des partiesque 5 ,
DE conuent égales 3 F, Deméme,
puifque BG & EH {out encore-équi- .
multplesde C& de F, le nombre des
parties que BG contient égales aC, -}
cft aufli égal au nombre des parties °
que EH contiene égales 4 F. Sidonc |
aux nombres égaux des parties'de AB 4‘\1‘ I
& de DE', van:djolie los nombres. 0, & §
¢gaux despartiesde BG & de EH ; il A v
enfitivra que le nombre des parties que I toute
&G contiendraégalesd C, fera dgal au nombre des
) sartics que la toure DH costtiendea €gales d F: ceft
.+ adireque AG fera autant multiple de C-, que DH
. leferadeF; Cequilfalloicdémonter, -5 °

- -
s Ny s s 1} L

B

t

" PRO-
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"PROPOSITION IIL
THEOREME IIL

Si la premicre G'nmdeqr eff autant mult{; '

. ple de la feconde 5 que la troifieme I'eft

de la gquatriéme , & guan prenne des

- Equimultiples de la premiere © de la

troificme: I Equimultiple de la premie-

ve [era ausant multiple de la feconde

 gue I'Equimultiple de la troifieme le fe-
ra de la quatriéme,

"deurs, A, B, C, D; dont M
la premiere, d fcavoir A, eft
autant multiple de [a feconde B, L
quelatroifiéme Clleftdelaqua- |
tri‘me D, Je fuppofe deplus, ™~ K
qu’on ait pris lels %ran&lcu;s El& 1 {» 1
¥M, équimultiples de la pre- 3
miere A(}Sc dela tfoiﬁc’mc C.PCe- EABFCD
la érant, je dis que Eleft autant maltiple de Lafe-
conde B, que FM I'eft dela quatriéme D. Pourle
prouver, '
Concevez que Elfoit divi{ée en trois parties éga-
Jdesa A, fcavoir, EG, GH, HI; & FM entiois
pa;t,ics ¢gales A C, fcavoir FK, KL, LM. Cela
of¢ :
Puifque EG eft égalea A, & FK égaleaC, il
s'enfuit que EG & FK contiennent autant de fois B
- &D, que A & C les conticnnent. 1f en eft de
. : méme

]E fuppofe ces quarre Gran- 7y
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méme des parties GH & KL, & ainfi de fuite. Or
pni(z:c la premiere Grandeur EG eftaytant multi-
le de lafeconde B, qiclatroi- [ :
}’iémc FK l'eft de la quatriéme M
D; & que lacinquiéme GH cfk
encore autant multiple de lafe- L
conde B, quelafixiéme KL eft
de la quitriéme D ; il s'enfuic, & K
par [a Propofition precedente , { I {- 1
quela Grandeur EH , compofée w A RH ¢ D
e la premiere & de la cinquié-
me; eft autant multiple de la feconde B, quela
Grandeur FL , compofée de la troifiéme & de Ia
fixidme, D'eft de la quatriéme D. Enfuite de quoi,
prenant EH & FL pour Ja premiere & la troifiéme
Grandeur , & HI& LM pour la cinquidme & la
fixiéme: on conclura de méme , que El eft aurant
multiple de B, que FM Teftde D; Ce'qu'il falloit
démontrer.

P RO
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PROPOSITION 17.

THEOREME .1V,

i quatre Grandenrs font proportionnelles,
€&~ gW'on prenne 4 diftretion des Equi-
multsples de la premiere & de la tros-
fieme o comme auffi des Equimultiples
de la feconde © de la quatrieme : il y
-aura méme Raifon de U Equimsliiple de
la premicre & P Equimsltiple de la fe-
conde, gue de U Equimultipledelatroi-

. fiéme & P Equimultiple de la quatriéme.

E fuppofe que A foird B, com-
me C etiD ; & quon aic
ris 4 difcretion E & F , équi-
maultiples de la premierc A, & de
Ia troifiéme C; commeanffiG&
H , équimultiples de la feconde
B, & de la quatriéme D. Cela
érant, jedisqu'il yaméme Rai-
fondeE, Equimuftiplc de la pre-
miere, 4 G, Equimultiple de Ia
feconde ; que de F, Equimulti-
ple de latroifiéme, 4H, Equi-
multiple de fa quatriéme. Pour le
prouver,

Prenez I &K, équimultiples

deE & deF. Prencz aufli L &M, équimultiples

de G& deH. Celapofé:

-

] P —t—i

1.

—ig—
...—.——.-—4::‘,.——-0—‘-—(
+ 4w

i) o bt

1

Puifque
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Puifque E» confiderée comme
premicre Grander, eft autant
muleiple de A, confiderée com-
me feconde, que F, troifime,
I'elt de C , quatriéme ; & qu'on
aprisles GrandeursI& K, €qui-
multiples dc E & de F: il s’en-
Jait . par [a Propofition preceden-
te, que 1 & K font aufli équi-
“multiples de A & de C, c'eft d
-dire dela premiere & de la troifié-
me des quatre que nous ‘avons
fuppofées proportionnelies. De
méme, G & H érant équimulti- _l
plesde B& de D; & L'& M , ~
ayant éeé prifes dquimultiplesde G & H: il sen-
fuit que' L & M font ¢quimultplesde B &de D,
c'eft 2 dire de la feconde & de la quatsiéme des qua-
‘tre que nous avons fuppoldes proportionnellcs.
_Par confequent , par le premier Axiome de ce Li-
vre, {iI'Equimultiple I furpafie I"Equimultiple L,
I'Equimulaple K furpaflera I'Equimultiple M ;
s'il eft égal, I'autre fera égal; s'il eft moindre,
I'autre feraaufli moindre. Cela drant, puifque I
& K ont éeé prifes équimultiplesde E & de F , pre-
miere & troifiéme des quatre Grandeurs qu'il s'a-
§it de prouver étre proportionnelles; & queL &

1 ont ¢ué prifes équimultiples deG&de H, fe-
conde & quatriéme de ces quatre Grandeurs: il
s'enfuit, par le fecond Axiome, qu'elles font en -
effet proportionnelles ; & qu'ainfi il y a2 méme
Raifon de E 4 G, quedeFa H; Cc qu'il falloic
démontrer, o

—i) 3y
g —
H——-—-a:f),__;_‘_‘ ‘
* R ‘

volal
T )ty

N .
REMARQUE.
Par cette méme methode,on peur aif¢ment prou-

ver, que fi quatre Grandeurs font proportionnelles,
' o clles
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elles feront encore rogortionnellcs en Raifon in-
verfe. Parexemple, fiAetdB, comme C eft 3
D: on prouvera aifément que Bfera 3 A, com-
meDeftaC. Caraprésavoirpris E & F, équi-
multiples de A & de C, premiere & troifiéme
Grandeurs des quatre qui {ont {fuppofées propor~
tionnelles ; puis G & H, ¢quimultiplesde B& D »
feconde & quatriéme: on conclura, par le pre-
mier AxiomedeceLivie, quefiEeftégaled G, F
feraégaled H; fi E furpalle G, F furpaflera H;
& fi E eft moindre que G, F fera moindre que H.
Or ficelaeft vrai, il eft doncvrai auffi, que fi G
eft égale AE, H feradgale d F; fi G eft moindre que
E, Hferamoindreque F; &fi G furpaflc E, H
furpaffera aufli F. Confiderant donc. maintenant B
comme premiere Grandeur, A comme {econde,
D comme troifiéme , & Ccomme quattiéme ; on
" conclura, par le fecond Axiome , que ces quatre
Grandeurs font proportionnelles en Raifon Inver.
fe, ceftidireque Befta A, commeD et 4 C;
Ce qu'il falloi gc'momrcr.

PROPOSITION 7.
THEOREME V.

Si une Gr.:mdeurcﬂ autant multiple d'une
autre Grandeur 5 que la rétranchée Deft
de la retranchée: le refle fera autant
multiple du refley que la toure Peft de
la toute. '

L 3
"E fuppofe que AB eft autant multiple de CD , que
o~ laretranchée AE I'eft de laretranchée CF. Cela
© Tome I, L étaut,



242 ELEMENS D’EUCLIDE.
¢rant , jedisquele refic EB eft autant multiple du
refte FD, que la toure AB Ieft de lagoute CD.
Pour le prouver , ‘ -

Pofons que GA foitaurant multiple de D, que
AE I'eft de CF, ou qu; ABl'eftde CD. 1l s’en-
fuivra, parla . Prop. de
ce Livrcf ufi GE ferg au- pA— E B
tant multiple de CD, que CFoD
AEDcft dePCF. Or AB cft —
fuppofée autant multiple de CD, que AE I'eft de
CF. Donc GE ¢ft autant multiple CD, que AB
I'eftauflide CD. Etpar confequent les Grandeurs
GE & AB, qui font équimultiples d'une méme
Grandeur , fontégalesentr’elles. Sidonc on Gte
lapartic AE, quileureflt commune, le refle GA
fera égal A EB. Or GA a été pofée aurant mulriple
de¥D, que ABl'eft de CD. Er partant EB eft
autant multiple de FD, que ABl'eftde CD; Ce
qu’il falloit démontrer.

PROPOSITION VI
THEOREME VL

Si deux Grandeurs [ont équimultiples de
deux autres Grandewrs , & qW'on en
vetranche des équimnltiples : les refles
feront équimultiples de ces mémes Gran-
deursy on ils leur [eront égaux.

{gfent équimultiples des deux aucres Grandeurs
E&F, &quon en air retranché AG& CH ,
uimultiples des memes Grandeurs E & F. Cela

JE fuppofe que les deux Grandeurs AB , CD,
1 pofé»
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f¢, je dis quelesreftes GB& HD B
?:nt équimuluples de E & deF, .ou D
qu'ils leur fontégaux. Pourleprou- 1G x
ver, ~ .
Puifque AB & €D font équimulti- I I

ples de E&deF, il y a dans ABau- )
tant de parties égales d E, quiilyena AEF C
dans CD d'égalesd F. Er puifque AG & CH font
aufli équimuldiples de E & de F, ily aauffi dans
AG autant de parties égalesa E, qu'ilyenadans
CHd'égales 2 F. Si donc des deux nombres dgaux
de Earties qui font contenués dans AB & dans CD
on Ote les nombres égaux de partics qui font conte-
nués dans AG & dans CH, 1l s'enfuit qu'il reftera
dans GB autant de parties égalesa E , qu'il en refte-
radans HD d‘c’gales 4 F. Etparconfequent, s’il en
refte plufieurs dans GB & dans HD, ces reftes fe-
ront équimultiples de E & deF; ques'iln’en refte

u’une, ces reftes leur feront égaux ; Ce qu'il falloit
3émontxct.

PROPOSITION VIL
THEOREME VIL

Les Grandenrs égales ont méme Raifon &
- ’ A
une méme Grandeur ; © une meme
Grandeur a méme Raifon 4 des Gran=
denrs égales.

E fuppofe que les A,y Dyt
deux Grandeurs ¥ . .
A& B font éga- ~ E L - "_

les. €ela dant, je B . «
dis premicrement quela Raifonde A3 Ceftlamé-
L2 me
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"me quecellede Bd A, D,
C. Pour l‘c prouver, F

Prenez a dilcretion E
les Grandeurs D & b= -
E, ¢quimultiples de la premicre Grandeur 4, &
de la troifiéme B. Prenez cncore d difcretion la
Grandeur ¥, équimultiple de la feconde & quatrié-
me C. Celapolé:

Puifque les Grandeurs D & E font équimultiples
desdeux Grandeurs égales A& B, clles font aufli
€gales entr’elles. Et par confequent, fi D cft égale &
¥, Eluicftaufliégale; fi Deft plusgrandeque F,
E eft auffi plus grande que F 5 enfin fi D eft moindre

ueF, Eeft aufli moindrequeF. D’ou il fuit que
1:& aC, commeBeftaC,parle 2. Ax. Cequ’il
falloit premierement démontrer.

Je disen fecond lieu, qu'il y 2 méme Raifon de C
2 A, quedeCa B. Carpuifque A efta C,comme
Beft 4'C: enRaifoninverfe, ( par le Corollaire de
la4 Prop.de cclLivre,) Cefta A, commeCefta
B; Ce qu'il falloit aufli démontrer,

e

P R O-
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PROPOSITION VIIL
THEOREME VIIL

Si deux Grandewrs [ont inégales, la plus
grande anra plus grande Raifon 4 une
méme Grandenr ,' quela plus petitre 5 ¢
an contraire , cette méme Grandeur an-
ra plus grande Raifon a la-plus petite,
qw'a la plus grande.

T fuppofe que les deux Grandeurs 2
AB& Cfoient inégales, & que K
*" AB foit la plus grande. Cela
étant, jedis premicrement que AB
aplusgrande Raifon 4 D, que C B
n'aa D. Pour le prouver , E
Retranchezde ABla partie AE,
égaled C. Puisprenez ¥G & GH, ]'
équimuliiplesde AE & de EB;detel- 1 .1 1
le forte que chacune des deux Gran- CDhFrr
deurs FG & GH furpafic la Grandeur D, Prenez ena
core la Grandeur IK rellement multiple dzD,qu'cile
{oit plus grande que FG,mais plus petite que FH.O¢
cela fepeur faire aifément 5 car puifque FG furpaf>
fe D, il eftaif¢ demultiplier D enforte qu’elle fiyr-
palle EG, fans qu'elle (urpafle FH. Celapofé:
Puifque FG & GH font équimultiples de AE
& de EB, il s'enfuit ( par la1. Prop.) queFH eft
autant mulriple de la toute AB, que FG l'eft de
AE, oudefonégaleC.
-Confiderant donc ici ces quatre Grandeurs, AB
premicre, Dfeconde, C troifiéme, & derechef
: Ly D qua-
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D quatriéme ; & que les Grandeurs FH , FG, font
équimuldplesde la premiere AB & de la troifiéme
C; & que IK eft équimultiple dela {cconde & de la
quatriéme D: Puifque FH multiple de la premie-
re AB, furpafle IK muliiplede la {econde D, fans
que FG muliiple de la troifiéme C, furpaffe 1K
multiplede la quatriéme, quieft la méme D il
s'enfint ( par le 3. Ax.) quelapremiere Grandeur
AB, aplus grande Railona la fecon- o

deD, que la troifidme Cn'a a la Tx
quazriéme, c'elt & dired la méme
Grandeur D Ce qu'il falloit dé-

deur D a plus grande Raifon 4 la
pluspetite C, qu'ellen’a 4 la plus
grande AB. Pour le prouver,
Confiderant maintenant D com-
me (Prcmicre .& troifiéme Grandeur , C com-
me feconde,, & AB comme quatriéme: Puifque
1K multiple dela premicre D, furpaflc FG multi~
ple de la feconde C, fans que IK multiplede la
troifiéme D, f{urpaffe FH multiple de la quatridme
AB: ils'enfuic (parle 3. Ax.) que Daplusgran-
de Raifon alaplus petite C, quelaméme D n'a 4
laplus grande AB; Ce qu'il fulloit encore démon-
trer. :

montrer, .
Je disen fecond lien, que 1a Gran- iE
A

BEES

HIGND

o w3y -
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PROPOSITION IX.
THEOREME IX

Les Grandenrs qui ont méme Raifon 4 une
méme Grandeur font égales entr'elles
& celles anxquelles une méme Gran-

) ) . /
deur & méme Raifon o font auffi égales
entr’elles.

E fuppofe premierement, que lesdeux
Grandeurs A & B ayent méme Raifon

i la méme GrandeurC. Celaérant, _
je dis que cesdeux Grandeurs A & B+font ‘
¢gales enr’elles. v

Car fi cela n’*éroit, il faudroirquel'une A p ¢
fic plus grande que 'auzre, Etceladrane
il s'enfurvroit, par la Propofition précedente, que
1a plus grande auroit plus grande Raifon 4 la Gran-
deur C,” que n’aaroit la plus petite ; ce¢qui eft con- -
tre lafuppofition. L une n'eft donc pas plus %randc
quel'antre 3 & par confequent elles font égales.

Je fuppofe en fecond L:eu, quune méme Gran-
deur, comme C, ait méme Raifon i deux Gran-
deurs , comme A & B. Cela drant, je dis queces
deux Grandeurs A & B font auffi égales entr’elles.

Car fi cela n’éroit, il faudroit que I'une fiit plus-
petite que ['autre. Er cela drant, il s'enfuivroit,
pat la Propofition précedente, que Ja Grandeur C
auroit plus grande Raifon 4 celle qui feroit plus pe-
tite, qu'elle n'auroit a la plus §randc ; cequieft
contrc(L fuppofition. L'une n'cit donc pas plus pe-
tite que autre ; & par confequent elles J()mt dgales;
Ce qu'il falloitdémontrer. -

L4 P R O-
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PROPOSITION X.
THEOREME X.

Dedeux Grandeurs , celle qui a plus gran-
de Raifon a4 une méme , eft la plus gran-
de 5 © au contraire , celle a laguelle
une méme a plus grande Raifon, eff la
plus pesite.

E fuppofe premicrement , que des deux
Grandeurs A & B, A-a plusgrande
Raifon 3,C, que Bn'aaC. Cela
dtant, je dis que A eft plusgrande que B,
Pour le prouver,
Si A n'éroitpasplusgrandeque B, il A B ¢
faudroir qu'clle lui fic égale , ouqu'elle
fiir plus petite que B. Sicllelui droe égale, ils’en-
fuivroit (parla 7. Prop.) que A & Bauroient mé-
me Raifond C; ccquieft contrela fuppofition. A
n'eft doncpaségalea B. Que i A crot plus petite
que B, il s’enfuivroit, {par la 8. Prep.) que A
auroir moindre Raifond C, queBn'a aC; ce qui
et auffi contre la fuppofition. A n'eftdonc pasauli
plus petite que B. Par confequent A eft plus grande
que B; Cequ'il falloir démontrer. -
Je uppofe en fecond lieu, que Caplus grands
Raifona B, queCn'aa A, Celadant, jedisque
Beft plus petite que A. : .
Car fi cela n’éroit , il faudroit que B fiie égale 4
A, ou qu'elle fir plus grande. Sielle ¢roit dgale,
il s'cnfuivroit {parlay.Prop.) qu'ilyauroit mé-
me Raifonde CaB, quedeCaA; cequieltcon-
tre
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tre la fuppofition. B n'eft donc ras ¢galea A. Que
éB éroir plus grande que A, i s’enfux\(roxr ( par
la 8. Prop. ) qu'il y auroit plus grande Raifon de C
d A, quede Ca B ecquieft encorecontre Ia (ug-
pofition. B n'cft donc pasaufli plus grande que A.
Par confequent B cft plus petite que A Ce qu'il
falloit démontrer.

PROPOSITION XL
. THEOREME XL

Les Raifons qui foit [emblables & une mé-
me , [ont femblables enw’elles.

- YE fuppote que A foitd B, comme Ceft 3 D; & de
] lus, que comme CeftaD, ainfi E foita F.
7 Celadrant, je dis quecomme AetiB, ainfi

EcftaF. Pourle prouver,

G ra—t—s Hr———t——y T——t——
CA— C 1——t Evw——
Kttt Li—t——t s Mty

Prenez adiferetion G, H, 1, dquimultiples des
‘Antecedens A, C, E. Prenez de méme a dilcretion
K, L, M, ¢équimultiples des Conlequens B, D, F.
Celapofé:

. Puifqueles quatre Grandeurs A, B, C, D, font
* propornionnelles , & que G:& H for:tles Equimul-
tiples dc 1a premiere & dela troifi‘the, & queK &
L font les Equimuliiples de la feconde & de la
quarriéme:: il s'enfuir (par le 1. Av.) que G ne
pourra érre €gali K, que Huefoitdgalil; ou
que G ne pourra furpafler K, queH nefurpaffeL; -
ou enfin que G ne pourra érre moindre que K, que
L Hue
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“H ne foit aufli moindre que L. Mais puifquedes
uatre Grandeurs C , D, Ey F , font aufli propor-

tionnelles , & que H& I fontles Equimultiples de

Ia premiere & de la troifiéme'Grandeur, & que L

& M font les Equimultiples de la feconde & deia

quatriéme : il s'enfuicaulfi { pacle 5. Ax.) que
G r—t—t Hr—t—my  T———t——t
Ar— Cr——t - Evr—

B— Dt Fr—

Kt g Lttt Moy
ne fauroie &tre égal AL, quelne foit dgald M 5
ouque H ne (gauroit ére plus grandque L, que I
ne foit plus grand que M 5 ou enfin que H ne fcau-
roit étre moindre que L, que Ine foic aufli moin-
dre que M. Et partant G ne pourra étre égala K,
que 1 ne {oit égal 3 M ; oubien G ne pourra éure
plus grand que K, que Ine foit plusgrand queM 5
ou bienenfin G ne pourra étre moindre que K, que
Ine foit aufli moindre que M.

Mais G & Ifont les Equimuldiples de la premiere
& delatroifiéme des quatre Grandeurs qu'il s'agit
de prouver étre proportionnelles; & K & M font les
Equimultiples de la fecondy & de la quatriéme.
D'ou il fuit (par le 2. Ax.) que cesquatre Gran-
deurs A, B, E. F, font proportionnelles; c'eft a
dire, que A cft 3 B, commeEcftaF; Cequ'il
falloitdémontrer. : -

JRATAAA :

P RO

-
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PROPOSITION XIIL
THEOREME XIIL

8i tant de Grandeurs que Don voudra font
proportionnelles : comme Iun des An-
tecedens [era a4 [on Confequent o asnfi
tousles Antecedens pris enfembie [erons
& tous les Confequens pris enfemble.

E fuppofeque Afoitd B, commeCeftdD, &
E4F. Celadrant, je dis que comme 'un des
Antecedens A eft 4 fon Confequent B, ainft

tous les Antecedens A , C-, E , pris enfemble, font &
tous les Confequens B, D, F, prisauffi enfemble.

Pour le pronver ,
l’rc‘- Gt H ot Tty
nez 3 ..
difcre- A Ci— ;""—.
tionG, B~ D— —

H,1, Ki—— Li—— Mr———r

€quimulriples des Antecedens A, C , E. Prenez de
méme 3 difcretion K, L, M, dguimultiples des
Confequens B, D, F. Cela pofé :

11 s’enfuic lgtpar la 1. Prop.) qu'autant que la
Grandeur G eft multiple de la Grandeur A , autant
auffi les Grandeurs G, H, I, prifes enfemble , font
multiples des Grandeurs A, C , E 5 prifes auflien-
femble; & qu'autant que la Grandeur K gft mylei-
pledela Grandeur B, autant les Grandeurs K,L,M,
prifes enfemble, font multiples des Grandeurs B,
D,F, prifes aufli enfemble D ailleurs, ui{?uc Aeft
aB,comme Ceftd D ;& que G & H font équimul-

L& . tiples
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tiples de la premiere & troifiéme,& K & L équimul-
tiplesde la feconde & quatriéme:: il fuit ( par le st
Ax.)quefi G eft égale a K, H fera égalea L ; ou que
fi G furpafle K, H furpaflera L; ou enfin que fi G eft
moindre que K, H{eraaufli moindre que L. Mais
puifque CeftaD, commeEeftdF; &que H&I
font é- Gr—t— H—t—t—t T r—t———n

quilmlz][- A= . Cr— Er—
uplesde ‘ .
aP prc- .B — Dr—t L

micte Kr—— L————t Mi———q

& delatroifiéme de ces Grandeurs, & L & M équi-
multiples de la feconde & dela guatriéme: Hne
fcauroit auffi étre égale 4 L,que I ne foit dgale d M;
ou bien H ne fcauroit furpafler L, que 1 ne furpafle
M ; ou enfin H nefauroit étre moindre que L, que
T ne foit aulli moinjarlc que M. Par confequent G ne
{cauroit ctre e’galc aK, queG, H, I, prifesen-
femble, nefotent auflidgalesaK, L, M, prifes
auffi enfemble ; ou bica G ne {cauroit furpafler K,
que G, H, I, nefurpaffentK,L, M5 ouenfinG
ne feauroit érre moindreque K, que G, H, 1, ne
foient moindres que K, L', M. Mais G d’une part ,
&G, H, I, d'autre part, font équimultiplesde
la premiere A, & de latrolfiéme A, C, E, des
quatre Grandeurs qu’il s’agit de prouver étre pro-
portionnelles; comme auffi K d'unepart, &K,
I, M, dautregare, fone dquimultiples dela fe-
conde B, &de ‘uarric’me B,D,F, de cesqua-
tre Grandeurs. D'ottilfuic (parle 2. Ax.) qu'el-
Ies font proportionnelles ; & ainfi, que comme A
et 4 B, amliA, C, E, prifesenfcmble, fonta
B, D, F, prifesaufli eafemble :Ce qu'il falloie
démontrar.

P R Q-
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PROPOSITION XIIT,
THEOREME XIIL

Si la premicre Grandeur eff & la fecon-
de , comme la troificme eff 4 la qua-
trieme s mais que la troifieme ast plus.
grande Raifon & la quatriemey que Iz
cinquiéme 4 la fixiéme: il y aura auffi.

- plus grande Raifon de la premicre a la

- fecondey quede la cinquiéme 4 la fixié-
me.

E fuppofeles fix Grandeurs A, B, C, D, E,
F, & que la premiere Afoitd la feconde B,

~ comme la troifiéme C cft i laquatriéme D;
mais que la Raifon de Ca D foit plus grande que
celledelacinquiéme E dla fixiéme F. -Cela €rant,
jedisque Aaplus grande Raifona B, que E n*a
a F. Pour le prouver,

G ——t—t—t -t It

i D— Fr—

Ki—t—+—~ Lyt Mty

Puifque A ¢t 4 B, comme Celt3D; ils'en-
fuir (parle 1. Ax. ) qu'enprenant i difcretion des
Equimulriples de la premiere 8 troifiéme Gran-
deur, & des Equimultiples de la feconde & de la,
?uatriémc: jamais I'Equimultiplede C ne furpaf-
era'Equimultiplsde D, que’Equimultiple de A
e fuspalle aufil'Equimultiple de B, Mais puifqu'il

L2 yaplus
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lyaplus grande Raifonde Ca D, quedeEAF; fi
'on prend 4 difcretion des Equimultiples de Ia
premiere & de la troifiéme , & des Equimulti-
ples de la feconde & de la quatrime : il fe
fourra faire que I'Equimultiple de C furpaflera
"Equimultiple de D', fans que 1'Equimultiple de
E furpafle 'Equimulaple de F.~Partant il fe pourra
faire aufli qu'ayant pris 4 difcretion des Equimulti-
Gr——t—— Ht——— [T
Ar—— *C r——t Er——
Dr— D Fr—
Kr——+— Lttt My

plesde A& deE, (quifontlapremiere & la troi-
fiéme des quatre Grandeurs qu’il s'agit de prouver
nétre pas groportionnclles , ) & d¢ méme des
Equimultiplesde B & de F, quifontla feconde &
laquatriéme:: il fe pourra, dis je, faire que I'E-
quimultiple de la premiere A furpaffera I'Equimul-
uple de la feconde B fans quel'’Equimudtiple de
Iatroifiéme E furpafle I'Equimulriple de la quacrid-
mcF. D'od il {uit (parle 3. Ax.) qu'ﬂ&a plus

rande Raifon de A 3 B, quedeEdF; Cequil
oit démontrer.
a8
P R O~
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PROPOSITION X1V.
THEOREME XIV.

Si de guatre Grandeurs propartia;m[le:,
 la premiere ef plus grande que la troi-

fiéme: la feconde [era auffi plus gran-
de gue la quatriéme ;5 fi Ggale égale 3
fi moindre, moindre.
miere A foit plus grande que latroufié-
meC. Cela érant , je dis que la(econde
Beftauffi plus grande que la quatrié- £ g ¢
me D. Pour e{{ p{ouvct ,d , .
Puifque A eft plus eque C,ilyaplus
chai{%nde AiB, %:]acn& iB, p!tlefs. op.
OrlaRaifondc Ad Beftlamémequecelle de C i
D, par {'ugpoﬁtion. 1t y a donc auffi plus grande
. RaifondeC4d D, quedeC 2 B, Et partant (par
la 10. Prop.) Dferaplusfgletite ue B, ou B plus
: grandcqucD 3 Cequ'il falloit démontrer.

Je tuppofe en fecond lieu, que de
ces quatre Grandeurs proportionnelles
A, B, C,D,lapremiere A foit égale
a la woifiéme C. Cela dtant, jedis
que laéfecondc B e?: aufli égaledla

uatriéme D. Pourle prouver, | v

1 Puifque A eft égalea C, il ya mé- ABCD .
meRaifonde AdB, quede gé B, parla7. Prop.
Ot la Raifonde A d Beftlaméme que cellede C2
D. 1l y a doncauffi méme RaifondeCiD, qti:

E fuppofc que les quatre Grandeurs
A, B, C, D, foient proportion-
nelles, & premierement quela pre-
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deC 4 B. Et partant (parlag.Prop.) les Gran-
deurs B & D fontégales 5 Cequ'il falloit démott-
trer.

Je fuppofe enfin que de ces quatre .
Grandeursproportionelles A, B, C, T
D, lapremiere A foir moindre que
Ja troifiéme C. Ccla drant, je dis
que la [econde B cft auﬁli moindre que
1a quatriéme D. Pour leprouver,

(I]’uifque Acft moindrequeC, il y A B_ cD
aura moindre Raifon de A3 B, quede C i B,
par la 8. Prop. Or.la Raifondc A 2 Beft laméme
que celle de C & D. 1l y aura don, auffi moindre
Raifonde CaD, quede Cd B. Erpartant ( parla
10. Prop.) Bfera moindre que D; Quieft routce
qu'il falloit démontrer.

"PROPOSITION XV.
THEOREME XV

Si deyx Grandeurs [ont équimultiples de
denx autres Grandeurs , elles [eront
entrelles comme les Grandenrs dont el-
les font équimultiples.

JE fuppofe que les deux Grandeurs 1p

AD, DE, {oient équimultiples des E

deux autres Grandeurs C & F; fcavoir G

AB autant mulriple de C,que DE l'eft H

deF. Cela c’ran{:k, jedis qu}e ABefta, I

DE,comme Cefta F.Pourleprouver, L 2
Puifque AB & DE font éqlfimulti- A C FD

plesde C&de F: il yadans AB ausant de parties

¥galesd C, qu'ily ena dans DEd’égales 4F. Done

. : (par
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{ parla7.Prop. ) la premiere des parties de ABa
méme Raifond la premiere de DE, quela feconde
de ABdlafecondede DE , & que’la troifiémedla
troifiéme, & ainfi de fuite, s'ilyen a; & cette
Raifon eft la méme que celle de C A F. Deplus,
puifque nous avons dans AB pluficurs Grandeur
ui font toutes en méme Raifon 4 autant d'autrc}

usDE : ils’enfuic”( par la 12. Prop. ) quetoutes
les partiesde AB prifes enfemble , font a toutes les
parties de DE prifes aufli enfemble, (cequietla
méme chofe que la toute AB eftdlatoute DE, )
comme une feule parie de AB cft 4 une feule partje
de DE. Or une {cule partie de ABa ¢té montrée
&re a une feule partie de DE; comme CeftaF.
Partant AB efta DE, comme CeftaF; Cequ'il
falloit démontrer,

PROPOSITION XVTI
THEOREME XVI

Si quatre Grandeurs [ont propertionnelles
elles le feront encore en Raifon alterne,

£ fuppofe Er A (§ ———————t
J que A foit A C .
a B, com-
me Ccfta D, Br— Dr—
Celadeane, je F + Hr——— -

dis que ces Grandeurs font encore proportionnelles
en Raifonalterne 5 c’ctd dire que Acfta C, com=
me BeltaD. Pourtle prouver,

Prencz des Equimultiples zels qu'il vous plaira de
A & de B,comme par exemple E & F. Prenez enco-
re des Equimultiples tels aufi qu'il vous plaira de
C&deD, commeG & H. Cela pofé: X

I
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Il s’enfuit { par la Prop. précedente) queEeft d

F, commeAefta B; &queGeftaH, commeC
efta D. Or par la fuppofition, AcftdB, comme
Celt 3 D. g + 4G ——t——t——t
Partant ( par A C .
{ 11. Prop.)
et 3 F, Br— D

comme Geft F +—t H———
aH. D'ou il fuit (par la 14. Prop.} quefi Eeft
plus grandeque G, F fera plus grande que H ; fi
égale, égale ; fi moindre, moindre. Oreft il que
E & F font les Equmultiples de [a premiere & de la
troifiéme des quatre Grandeurs qu'il s’agir de prou-
ver étre proportionnelles; & que G & H font les
Equimulriples de la feconde & de la quitriéme.
Donc (par le 2. Ax.) ces quatre Grandeurs font
proportionnelles. Et ainfi il y améme Raifonde A
aC, quedeBaD; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XVII
THEOREME XVIL

Si des Grandeurs compofées font propor-
. thonnelles y en divifant elles feront anffi
proportionnelles,

E fuppofe que AB eftd BC, comme DE eft a EF.
Cela érant, jedisqu'en divifant elles feronten-
cote proportionnefles ; c'cft a dire qu'il yaura

méme Raifonde ACACB, quede DFaFE. Pour
le prouver, :

Prenez i difcretion les Grandeurs GH & IK?
dquimultiples de AC & de DF. Puis prenez HL &
KM, équimultiples de CB & de FE , & autﬁc

. . aul-
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multiples de ces Grandeurs, que GH & IK lefont de
AC & de DF. Prencz derechef d difcretion LN &
MO, équimultiplesdc CB & de FE. Celapofé:

" Puifque GH & HL fontéqui- 7y
multiples de AC & de CB: il "' o
s'enfuit (par la 1. Prop.) que L‘t :
GL fera autant multiple de AB, ]
que GH l'eftde AC. OrGHelt H{ X
autant multiple de AC, quelK B g

T'eftde DF. Donc GLeft autane  { ¢ F
multiple de AB, que IK I'cft de
DF. Daailleurs, IK& KMfont | )
équimultiples de DF & deFE. G AD I
Donc ( parla 1, Prop. ) autant que IK eft muliiple
de DF, autant IM eft multiplede DE." Et par con-
fequent GL, & IM s’enfuivent équimultiples de AB

& de DE, qui font la 1in-emiere & la troifiéme des
quatre Grandeurs qui {ont fuppofées proportion-
nelles., Deplus HL, comliderée comme premiere
Grandeur , eftaurant multiple de CB feconde , que
KM troifiéme 1'eft de FE quatriéme ; & LN, ein-
quiéme Grandeor , = 2utang muliple de CB
feconde , que MO, fixiéme Grandeur, l'eft de
FE quatriéme. Partant (par Ja 2. Prop.’) HN
fera awtant multiple de CB, que KOl'efR de FE;;
‘Cefta dire que HN & KO font encore équimulti-
ples de la feconde & delaquatriéme Grandeur des
quatre que nous avons fuppof€es étre proportion-
nelles. Ainfi (parle1, Ax.) fi GL eft égale 4 HN,
iMferadgale i KO ; fi GL furpaffe HN, IM fur-
faﬂcra KO; & fi GL eft moindre que HN, .IM

_fera moindre que KO. C'elt pourquoi en retran-
chantdesdeux Grandeurs GL & HN, la partie HL,
qui leur eft commune ; & desdeux Granders IM
& KO, lapartie KM, qui leur eft auffi commune :
il feraencore vrai de dire,que fi GH eft égaled LN,
IK fera égaled MO ; fi GH furpafle LN, IK fur-

paflera MO ; & fi GH cft maindrc que LN ,ilK
’ cra

~
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fera moindre que MO. MaisGH 3y

& IK font les Equimultiples de

la premiere AC,& de la rroifiéme L
" DF, des quatre Grandéurs qu'il

s"agit de prouver éure propor- H

o]
»
1K

tionnelles ; & TN & MO font B
auffi les Equimultiples de la fe- clr
conde CB, & de la quatriéme ‘

FE. Donc ( par le 2. Axiome )

ces quatre Grandeurs fontpro- GADI .
portionnelles. Et ainfiil y 2améme Raifonde AC 2
CB, quede DF 4 FE ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XVIIL
THEOREME XVIIL

83 des Grandeurs divifZes font proportion-
nelles , en compofans clles [eront enco=

ve praportionmx’ie:.

E fuppofe que la Grandeur AB foit C

] a la Grapdeur BC, comme la
J Grandeur DE eft 3 la Grandeur
EF. Celaduant, je dis qu'en compo-
fant, ces Grandeurs feront encore pro-
portionnelles ; c'eft adire, quecom-
me AC fera a BC, ainfi DF fera a EF.

Car fi cela n'éeoit, il faudroit que
AC far a BC, comme DF eftaune
autre Grandeur que EF. Pofons, fi

F

E

A D

vous voulez , que cetee autre Grandeur foit GF 3
+ auquel cas_( par la Prop, précedente ) il s’enfui-
vroit , en divifant , que comme AB eft a2 BC;
ainfi DG feroit @ GF. Mais comme AB efta BC

ainfj
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aini DE eft 4 EF, par {uppofition. Partant ( par
la 11. Prop. ) DG feroir a GF, comme DE eft
3 EF. Or DG, qui eft la premiere de ces quarre
Grandeurs , eft plus grande que la troifiéme DE.
Donc (parla14.Prop.) lafecondeGF feroit plus
grande que Jaquatriéme EF ; & ainfi la partie feroit
plus grande que le Tout 5 ce qui eft impoffible. 1
eft donc impoffible que comme AC eft 2 BC, ainfi
DF foit i une autre que EF.Et partant AC eft 4 BC,
comme DF eftd EF ; Cequ'il falloitdémontrer.

PROPOSI_TION XIX.‘
. THEOREME XIX

Si le Tout eft auy Tout, comme le retran-
ché an retvanché: le refle fera anffi an
refle , comme le Tout eft an Tout,

E fuppofe que le Tout :
'ABPPfoitq au ITQut A C ]}
DE , comme le re-

tranché AC eft au re- R———-—H
tranché DF. Cela drant, je dis quelerefie CBeft
au refte FE, comine le Tout AB eft au Tout DE.

Pourleprouver, . .

- Fuifque ABeftaDE, commeACeftd DF: en
Raifonalterne, AB fera 3 AC, comme DE efti
DF, par la 16. Prop. Et en divifant, CBferaa
AC, comme FE elt 4 DF, par la 17.Prop. Et
derechef en Raifon alteriie , CB fera i FE, comme
AC eft 3 DF. Or ACeftiDF, comme ABeftd
DE, par fuppofition. Donc CBeft A TE, comme

ABefta DE. Etainfi, file Tout&c. Ce qu’il fal-
loitdémontrer.

R -
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REMARQUE

On démontre ici la verité de cette maniere de
conclure, que nous avons ci-devant appellde par
converfion de Rasfon. Suppofons par exemple,
que ABeft i CB, comme DE eft AFE. Cela érant.
je dis, par converfion de C B
Raifon, que AB ferad : :
AC, comme DE'eftd p F
DF. Car puifque ABeft —
4CB, comme DEcft AFE :endivifant, ACferaa
CB, commeDFeft 3 FE. Eten Raifon inverfe ,
CBferad AC, comme FE eft 4 DF. Et derechef
en compofant, AB fera AC, comme DE eft &
DF; Cequ'il falloir démontrer.

’

AT

P R O~



LIVRE CINQUIEME. 263
PROPOSITION XX
THEOREME XX

Si trois Grandeurs d'une part, © trois
dune autre y prifes dewx 4 deux en
Proportion ordonnce , font en méme
Raifon; © qu'en Raifon égaleyla pre-
miere dune part [oit plus grande que
la troifiéme  la premicredeUausre pare
[era auffi plus grande que la troifieme;
fi égale, égales fi moindre, moindre.

E fappofe que les trois
] Grandeurs A, B, C,
d’une part, & lestrois D
E, ¥, d'autre part, foient .
P_ropor:iionnéellcs en&Pro or-
tion ordonhée ; c'eft ddire,
que AfpitaB, commeDet ABC DEF
i E; & que B foit 2 C, commeEefta F. Cela
érant, je dis premicrement quefi A eft plus gran-
deque C, D feraauffi plus grande que F. Pour le
prouver, '
Puifque A eft plus grande que C, il y aura plus
rande Raifonde AdiB, quede C 4 B, par la 8.
rop. Orla Raifon de D 3 E eftlaméme que celle
de AaB. Ilyauradonc plus grande Raifon de D
iE, quede CaB. Maispuilque BeftiC, com-
" me E::JR i F: enRaifon inverfe, laRaifondeCa
Beftlaméme quecellede FAE. Ily a donc plus
grande Raifonde DAE , quedeFa E. Et partant

(pac

-
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(parla10.Prop.) D feraplus grande que F; Ce
qu'il falloit démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu, t

ue AFoit égale 4 C. Cela

tant, je dis que D fera égale
aF

iF. . ‘
. Car puifque A eft e’g{glc I
aC, il y aura méme Raifon .
chin, wedeCcap ABC DEF
Orla Railbn?‘lc AdBeftla méme quede D 4 E.
Donc il y aura méme Raifon deDAE, quedeC
% B. MaispuifqueBeftaC, commeEeftaF: en
Raifon inverfe, Ceftauflid B, commeF eft3AE.
1lya donc méme Raifonde DA E, que de FAE.
¥ partant (par la 9. Prop.) D fera égale 4 F;
Ce qu'il falloit démontrer. .
Je fuppofe enfin , que A

foir moindre que C. Cela '
érant, je dis que D {era moin-
dreque F.
a Car puifqu? A eft moin-

re que C, il y aura une
moix:ldrc Raifonyde AaB, A B C DEF
quede C3 B, pirla 8. Prop. OrlaRaifonde AiB
eft la méme que celle de D3 E. Ily a donc une
moindre Raifon de D 3 E, que de C4 B. Mais
puifque Beft 4 C, comme E eft 4 F: en Raifon
uverfe, il y aura méme Raifon de C4 B, que de
-FAE. 1y adonc une moindre Raifoude D3 E,
que de F 3-E. Et partant ( par la10.Prop.) D
fera moindre que F; Cequ'i] falloit démontrer,

PR O-
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PROPOSITION XXI
THEOREME XXI

Si trois Grandenrs d'une part, © trois
d'une autre, prifes dewx adenx en Pro<
portion. trowblée 5 font en méme Ras-
fons @ qu'en Raifon égale , la premic-
re d'une part foit plus grande que la
troifieme: la premiere de Pawire part
[era auffi plus grande que la troifieme s
fi égale yégale s fimoindres moindre.

]E fuppofe que les trois

Grandeurs A, B, C,

d'une part, & les trois D,

E, F, d'autreparz, foient

proportionnelles en Propor- ‘.

. tion tr;ubléc; c'eft adire K !
uc AfoitaB, commeEe B

(3‘,11-‘; & que Bfoiti C, com- ABC DE

meD eft 4 E. Celadrant, je dis premierement,
que i A eft plus grandeque C, D feraaufli plus
grande que F. Pourle prouver,

Puifque A eft plus grandeque C, il y aura plus
grande Raifonde A 4B, quede CAB. Orla Rai-
fonde Ad Beft laméme que cellede EAF. Il yau-
ra donc plus grande Raifon de Ei¥, quedeCa
B. Maispuifque Beta C, comme Deft 4 E: en .
Raifon inverfe, Ecftd D, commeCeftdB. Il y
aura donc plus grande Raifon deEdF, quede E
D. Etpartant {par la 10. Prop.) D fera plus

Tome 1. M grande
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grande que F; Ce qu'il falloit démontrer.

Par un femblable raifonnement on montrera que
fideftégalea C, Dferadgaled F5 &quefiA eft
moindre que C, D fera aufhi moindre que F. Si
donc trois Grandeurs d'une parz , &¢c. Cequ'il fal-
loit démontrer.

PROPOSITION XXII
THEOREME XXILI

S tant de Grandeurs que lonvoudra dune
party € autant d'une autre 5 prifes
deux a deux en Proportion ordonmée,

A . . ’
[ount en méme Raifon: en Raifoncgale,
elles [erons proportionnelles.
o

E fuppofe” d’une pare
J trois Grandeurs, com- I I
-mec A, B, C, &
d'autre pare trois autres A N
Grandeurs, comme D, G
E, F, tellement difpo-
fées, que A foitd B, com-
me DeftiE; &BaC,
comme E i F. Cela drant,
je disqu’en Raifon dgale I
1l y auza méme Raifon de
A3iC, quede DA F. Pour le prouver,
Preneza difcretion G & H, dquimultiplesde A
& deD; puis I& K, équimultiplesde B & de E;
& egﬁn L&M, équimultplesde C & de F. Cela
of¢:
d Puifqu: Aefti B, comme DeftiE; &que G
& H font équimultiples de la premierc & de lra troi-
iéme 3

by ot (3 —
——— Ot
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fidme; & 1& K équimultiples dela feconde & de
laquatriéme: ils'enfuic (parla 4. Prop.) que G
eftil, commeHeltd K. De méme, puifque B
et AC,commeEcftaF; & quel& K font dqui-
multiplesde la fremicrc& delatroifime; & L &
M équimultiples de la feconde & de la quatrié-
me : ils'enfuie aufli (par la 4. Prop.) que I eft
aL, comme K eft 3 M. Si bien que nousavons
d'une part trois Grandeurs G, 1, L, & d’autre part
trois autres Grandeurs H, K, M, lefquelles pri-
fes deux a deux en Proportion ordonnée , font pro-
portionnelles. Partant }_par laz0.Prop.) fiG eft
plusgrande que L, H fera auffi plus grande que
M; %Gcﬁe’ aledL, Hferaaufidgale a M ; &
fi G eft moindreque L, H fera aufli moindre que
M. Mais G& H {ont les Equimultiples de la pre-
miere & de la troifiéme des quatre Grandeurs qu'il

~ s"agit de prouver étre proportionnelles ; & L & M
font aufli les Equimultiples de la {econde & dela
quatri‘me, Donc (pat le 2. Ax.) ces quatre
Grandeurs font proportionnelles; & ainfi1ly a
mémeRaifonde AiC, quede D 3 F; Ce qu'il
falloit démontrer.  °

Maintenant , il y avoit plus de trois Grandeurs
de chaque cbté, & que par exemple, ilyenefic
uatre d’une part , & quatre d’une autre, enforte
ue G fatd N, comme F eft 4 O : on prouveroit ai-
Pémem: » enfuite de ce qui vient d’étre démontré de
trois Grandeurs, que A feroita N, comme D fe-
roit 4 O. Car ne confiderant point la feconde
Grandeur de partni d’autre, & fuppofant, com-
me il vient d’étre prouvé, qucAc{{ i C, comme
DeftdaF; &que Ceftd N, comme Feft 3 O
commeiln’y auroit plusalors que trois Grandeurs
de chaque c6té, il s’enfuivroit que A feroit 4 N,
comme D feroitd O. Donc fi tant de Grandeurs
que l'onvoudrad’une part ; & autant d’uneautre ,
prifesdeux ddeux, fonten méme Raifon ; en Rai-
-Ma fon
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_fon égale, elles {eront proportionnelles ;- Ce qu'il
falloit démontrer.

PROPOSITION XXIII
THEOREME XXIIL

Si trois Grandeurs d'une part 5 © trois
d'une autre, prifes deux a deuxen Pro-
portion troublée , font en méme Raifon::
en Raifon égale 5 elles feront propore
tionnelles. )

E fuppofe que les trois Gran-
deurs A, B, C, d'une part,
““&lestroisD, E, F, d'autre
part , foient proportionnelles

6 C
cu Proportion troublée ; c'eftd HK
dire que A foit2 B, comine E ] l

Op——

et aF; & que Bfoita C, com-
meDeftiE. Cela érant, jedis
qu'en Raifon dgale , il y aura
méme Raifonde AAC, quede
DaF. Peur leprouver,

Prenez a difcretion G &1,
dquimuliiplesde A & de D3 & K& M, équimulti-
plesde C & de F. Puis prenez H autant multiple de
B, queGleftde A ; & L autant mulriplede E, que
Mleftde F. Celapofé:

Puifque G & H fone équimultiples de A & deB,
ils’cafuir (parla 1. Prop.) que Gferaa H,com-
meAeftaB.OrAeftaB,commeEeftd F. Donc
Gferaa H, comme EcftaF. Maispuifque L & M
font équimuliples deE & deF, EeftaF, com-

me

Pttt g It
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meLeftd M. PartantGlerad H, commeLeft d
M. Dailleurs, puifque Beff4C, comme Defta
E, & queH & Iont éié prifes équimultiples de la
premicre & de Ia troifiéme de ces quatre Grandeurs,
& que K'& L ont éué prifes dquimultiples de la fe-
" conde & de la quatriéme: 1l s'enfuit { par la 4.
Prop.) que H eft 3 K, comme I eftd L. Sibien
que nous avons d'vne patt trois Grandeurs G, H,
K, & d’autre part trois autres Grandeurs I, L, M,
lefquelles prifes deux 4 deux en Proportion trou-
blée, font proportionnelles. Partant (par la 21.
Prop. ) fi Geft plus grandeque X, I fera plus gran-
de que M; fi G eft égaled K, Iferaégaled M;
ouenfin, fi G eft moindre qu¢K , If{era moindre
que M. Mais G & I font les Equimultiplesde Ia
premiere & de la troifiéme des quatre Grandeurs
qu'il s’agit de prouver étre proportionnelles ;5 & K
& M fontauffi les Equimultiples de la feconde & de
la quatriéme, Donc (par le 2. Ax.} ces quarre
Grandeurs font proportionnelles ; Ce qu'il ?'alloit
démontrer.
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PROPOSITION XXIV.
THEOREME XXI1IV,

Si la premiere Grandeur eft & la [econde,
comme la troifime eft 4 la gquatriémes
e la cinquiéme i la feconde, comme
la fixiéme i la quatriéme: la compofée
de la premiere ¢~ de la cinquieme fera
i la [econde, comme la compofee de la
troifiéme (o~ dela fixiéme ftra 4 la qua-
trime.

E fuppofe que Ia premiere Gran- G
detit AB loit 3 Ta feconde C. | IF
commelatroifiéme DEctdla 4B g

quatriéme F; & que la cinguidme | 7 | ..
BG {oit encore 4 12 feconde C, com-
me la fixiéme EH eft 4 la-quatriéme l
F. Cela érant, je dis que la Gran-
deur AG, com}gofécvdc la premiere AGDF
& dela cinquiéme, eftdlafecondeC, comme I
Grandeur DH', compofée delatroifiéme & dela
fixi¢roe , efta la quatriéme F. Pourle prouver,

Puifque BG eft 2 C, comme EH eft 4F ; en
Raifon'inverfe,Ceft aBG, comme F eft 2 EH.
Maintenant, ABetiC, commeDEeftaF, par
fuppofition ; C eft 4 BG, comme F eft 3 EH,
comme il vient d'étre prouvé. Donc ( par la22.
Prop. ) en Railon égale , AB eft 4 BG, comme DE
eft 2 EH. Deplus, en compofant, AG efta BG,
comme PHeftaEH; BGeftaC, comme E‘HI::&
. i,
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aF , par fuppofition. Partant, en Raifon égale, AG
cftaC, commeDHeftad F; Ce qu'il falloit d¢-
montrer. )

PROPOSITION XXV.
THEOREME XXV~

Si quatre Grandeurs [ont preportionnelles,
la plus grande € la plus petite prifes
enfemble , font plus grandes que les denx
antres prifes auffi enfemble,

E {uppofe que ABfoita CD, com- B
‘meEeltd F; & que AB foirla
plus grande, & par confequent

la plus petite. Cela étant, je dis - G HI .

?uc les Grandenrs AB & F prifes en- l ‘

emble , font plus grandes que CD & |
E prifes auffi enfemble. Pour le prou- ACEF
ver,

Retranchezde ABla partic AG dgale aE ; & de
CD la partie CH égalea F. Cela pofé:

Latoute ABferaala toute CD, comme la re-
tranchée AG cft 3 la retranchée CH. Donc ( par
la19. Prop.) lerefte GBferaau refte HD, com-
me latoutccltd latoute. Or la toute AB eft fup-
pofee plus §randc que CD. Partant le relte GB
fera auffi plus grand que le refte HD. Si donc
aux deux Grangcurs égales AG & E , on ajoii-
te les Grandeurs égales F & CH: il s'enfuivra que
le Tout compof¢ fc AG&deF, fera égal au Tout
compolé de E & de CH. Que fi maintenant on
ajoiite 3 ces deux Touts des Grandeurs inégales, fca-
voir GB d'uncbié, & HD de l'autre: il s’enfui-

co M4 via

~
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vra que le Tout compofé de AB & de F , feraplus
rand que le Tout compofé de CD & de E; Ce qu'il

?aﬂoit émontrer. *

PROPOSITION XXV1.
"THEOREME XXVI

Si la premiere Grandeur a plus grande

" Raifon i la fzcondey que la troifieme a

_ la quatriéme: en Raifon inver[e, tout
au contraire, la [econde aura moindre
Raifon 4 la premizre , que la quatricme
& la rrosfieme.

E fuppofequ'ily ait plus grande T
.RaxPﬁr;ndgAi%., qg::dchiD. L
Cela érant, jedisqu'en Raifon
inverfe, tout au contraire, la Rai-
fon de B 3 A eft moindre que celle de
DaiC. Pourleprouver, ABECD
Suppofons qu'il y ait mémeRai- :
fondeE4iB, quedeCa D. Celapofe:

Puifqu'ily a plus grande Raifon de A 3 B, que
de C a D, par fuppofition: ilya doncaufli p?us
grande Raifonde A2 B, quede Ed B; par confe-
quent A eft plus grande que E, par la1o.Prop.
D'oui il fuit que la Raifon de B 4 A eft moindre que
cellede BAE, ({)ar la 8. Prop. Mais puifque par la
fuppofition Ecftd B, comme Cefta D: cn Rai-
foninverfe, Beft 3E , comme D3 C. Donc la Rai-
fonde B a A eftauffi moindre quecelle de D 4 C;
‘Cequ'il falloit démontrer.

e

P R O~
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PROPOSITION XXVIL
_THEOREME XXVIL

Si la premiere Grandewr 4 plus grande
Raifon a la feconde, que la trosfiéme &
la guatrieme: en Raifon alterne, la
" premiere anra auffi plus grande Raifon

- alarroifiéme, que la [econde 4 lagua-

 triéme. o

E fuppofe qu'il y ait plus grande -
J RaiPon de A 5.?;3 , qgc dchr.i D. |
Cela étant, jedis qu'en Raifon X )
alterneil yaaufli plus grande Rai-
fpn deA3C, quedeBiD. Pour I I
e prouver , ,
guppofons qu'il yait méme Rai- ABECD
fondeEiB, quedeCaD. Celapofé:
- Puifqu'ily aplusgrande Raifonde Ad B, quede
CaiD, parfuppofinon: ilyadoncauffiplusgran- .
de Raifonde A 4B, quede EdB. Et par confe-
uent A eft plus grande que E , parlato. Prop,
%‘od il fuit qu'il ya plus grande Rafonde A 3 C,
ucde E4 C, par la8.Prop. Mais puifque parla
uppofition Eeft 4 B, comme Ceftd D :en Raifon
alterne, Eefta C, commeBeftaD. Donc ilya
auffi plus grande Raifon de A AC, quedeBaD;
Cequ'il falloic démontrer.

Mg P R O

FER -
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PROPOSITION XXVIIL
THEOREME XXVIIL

Si la premicre Grandenr a plus grande
Raifon « la feconde, qne la troifieme &

- lg quarriéme: en compofanty la com-
pofée de la premiere & de la feconde

. aura anfli plus grande Raifon i la fe-
conde, que la compofce de la sroifieme
¢~ de la quatriéme n'aura 4 la qua-
wiéme.

E {uppofe qu'l y ait » +
] lugpgran e Raifon A B C
de remiere Gran- : 5 :
dcur}{’Ba‘.l‘afccmdtG D EF
BC, que de la wroifiéme DE 3 laquatriéme EF,
Gela éuant, je dis qu'en compafant, il y a aufli
plusgrande Raifon de fa zoute AC & BC, quede Ia
toute D¥.2 EF. Peur le prouver,

. Suppefonsquc ABfoicd BC, camme GE cft 4
EY. (.}ela plofc: . a BC

Puifqu'ily aplusigrande Raifonde AB i BC, que
de DEq?l EF ,P(Pﬂ fuppofition: il y a donc :lllﬂi
plus grande Raifon deGEA EF, quedeDEd EF;
&parconfequent GE cft plus grande que DE. Mais
puifque par fa fuppofition AB eft 4 BC, comme
GE elt3EF: en compofant , AC cft 3 BC, comme
GFeft 4 EF. Mais puifque GF eft plus grande que
DF, il yaplusgrande Raifon de GF i EF, que
de DFAEF, par la8.Prop. Donc il y a auffi plus

. - . . « gm. N
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grande Raifonde AC3 BC, quede DF 4 EF; Ce
qu'il falloit démontrer. :

PROPOSITION XXIX.
THEOREME XXIX

Si la compofée de la prcrhiere O de la
[econde a plus grasde Raifon & la [e-
conde , que la compofée de la troifiéme
& deé la guatrieme wa & la quatrié-
me: en divifanty lapremicre aura auffi
plus grande Raifon 4 la feconde, que
la trosficme 4 la quatrieme. ~

E fuppofe ces quatre * —+ '
J Granrfeu_rs, AB p?cmic- AG - BC
e, BCfeconde: DEwoi- 'y ¥ E F
fiéme, EF quatriéme; &
qu'il y ait plus grande Raifon dela compofée dela
premicre & de la fecande, favair AC, 4 lafeconde
BC, quedela compofée deta troifiéme & de la qua-
triéme, fcavoir DF , 4 la quatriéme EF. Cela tant ,
je dis qu'endivifant, ilyaauffi plus grande Raifon -
de ABABC, quede DE 2 EF. Pou lg proywer,

Suppofons guc GCloitaBC, comme DF eft 3
EF. Celapofe¢: :

Puifqu’il y a plus grande Raifan de AC3BC,
quede DF AEF, parfuppofition ; il ya danc auflt
plus grande Raifon de AC 4 BC, quede GC3BC;;
& par confequent AC eft plus grande que GC , par
1a 16. Prop. Odantdonc de ces deux Grandepss ind-

~gales, BC,- qui leur eft commuue, le refte AB
{era plus grand quelerefte GB. Efpar c:onf.'cqumilfx :

Ms )
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il y a plus grande Raifon de AB 4 BC que deGB 2
BC, par la 8.Prop. Mais puilque par fuppofition
GCeft 2 BC, comme DFefta EF: endivifant,
GB eft 4 BC, comme DE eft 4 EF. Doncilya
auffi plus grande Raifonde AB3 BC, quede DE &
EF; Cequilfalloirdémontrer.

PROPOSITION XXX.
THEOREME XXX

Si la compofée de la premiere ¢ de la

 feconde a plus grande Raifon 4 la fc-
conde , que la compofec de la troificme -
rde la gudtriime n'a 4 la guatricme:
Par converfion de Rasfon, tont an con-

" traire o la compafée de la premiere e
de la [econde aura moindre Raifon 4 la
premiere, que la compofée de la'troi-
fieme € de la- quatrieme n'aura 4 la
troifieme.

E fuppofe ces quatre f et
J Gragﬁcufgs » {‘\B [;5;: A B C
micre, BCftconde, . Sy
troifiéme , EF quatrié- b EF
me ; & qu'il y aitplus grande Raifon de la'com-
pofée de la premiere & de la feconde, ftavoir
"AC, ala feconde BC, que delacompofée de la
troifiéme & de la quatriéme , feavoir DF, 4 la

uatriéme EF. Cela ¢tant, je dis que par conver-
20:1 de Raifon, AC aura moindre Raifon a AB,

que
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" que DF n'aura 2 DE. Pour le prouver ,

Puifque par fuppofition , il yaplus grande Rai-
fonde ACaBC, quede DF 4 EF: endivifant, il
y a ufli plusgrande Raifon de ABaBC, que de
DE a EF, par la 29. Prop. Par confequent, en
Raifoninverfe, ilya moindre Raifonde BC 4 AB,
quede EFADE, parlaz6. Prop. Et partant, en
compofant, ilyaaufli moindre Raifon de AC i
AB, quedeDFiDE; Cequ'ilfalloit démontrer.

PROPOSITION XXXI.
THEOREME XXXI

Sl y a trois Grandears dun coté | e
trois dun_autre y & qu'il y ait plus
grande Raifon de la premiere a la fe-
conde, ¢ de la feconde ala troifieme.,
d'une party que de la premiere 4 la fe-
conde, € de la [econde 4 la troifiéme,
de Lawtre part: en Rasfon igale, il y
aura auffi plus grande Raifon delapre-
micre a la troificme dune part, que de .
la premiere 4 la troifieme de Pawsre
part. S

JE fuppofe d'une part trois Grandeurs , comme
A, B, C, & dautre part trois autres Gran-

deurs, comme D, E, F; & qu'il yairplus grande

Raifonde AdB, quede DAE; &deBa C, que

deEAF. Celaduant, jedisqu’en Raifon égale, il

y 2 auffi plus grande Raiflonde AA C, quede D &
¥. Pour le prouver, M 7 Sup-
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Suppofous que G foit 4 C, comme E cftaF,
Celapofé: . :
Puifqu'il y aplus grande Raifonde Ba C, que de
E 4 F, par fuppofition : il y a denc auffi plus grande
Raifon de B i C, quede G 4 C. Et par confequent B
eft plus grande que G,parla 10.Prop.
Donc (parla8. Prop.) il y a plus
rande Raifonde AA G, quede Ad '
%. Mais par la fuppofition, il ya 11 -
plusgrande Raifonde Ad B, quede I ¥ }
D E. Donc  plus forte raifon,jl ya ABCGI
plus grande Raifon de AdG, que E
deDaE. e
_Suppofons maintenant que H foit
3G, commeDeftd E. Il y aura
doncaufli plusgrande Raifonde A 2
G, quede Hd G; & par coufe- |-
quent A eft plus grande que H, par *
1a 10. Prop. D'oi il fuir, qu'il y a plus grande
Raifonde A4 C, quede HaC, parld8. Prop.
‘Mais puifque par fuppofition, Deft 2 E, comme
‘HeltaG; &queEefta ¥, commeG eftaC: en
Raifon égale, H et 4C, commeDeftiF, par
Ta22.Prop. Doncil yaaufli plus grande Railon
'de A AC, quede DAF; Ce qu'il falloit démon-
trer, ST

et T ey

PRO-
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PROPOSITION XXXII
THEOREME XXXII.

Sl y 4 trois Grandeurs d'un coté y &
trois d'un awtre , O guwil y ast plus
grande Rasfon de ls premiere 4 la fe-
conde o, € de ln [econde a latrosficme,
d'une part, que de la feconde alatroi-
fiéme, € de la premiere 4 la feconde,
de Dautre part: en Raifon égale, il p
aura auffi plus grande Raifon de ln
premiere 4 la troifieme d'une part, que
de la premiere i la troifiéme de Lantre
part.

deurs, comme A, B, C, &
d"autre part trois. autres Gran-

]E fuppofe d’une part trois Gran-
eurs, comme D, E, F; & qu'il

y ait plus grande Raifon de A 4 B,
guedeEiF; &deB3iC; quedeD -
aE. Celaduant, jedisqu'en Raifon
¢gale, ily aauffi plus grande Raifon
de A3 C, quede Da F. Pour le
prouver,

Suppofons que Gfoiti C, com-
meDeftiE. Celapofe:

Q'—v—o—H

1O P et
[N, , |- (S
;"‘i—H—'

r—t—thr] Ottt

Puifquiilya plus_ grande Raifonde B i C,quede

DiE, par fuppofition : il y adonc auffi plus grande

on
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Raifon de B 4 C, que de G 4 C; & par confe-
uent B eft plus %randc que G, par Ia co. Prop.
onc {par la 8. Prop.) 1l y a plus grande Rai-
fonde A4 G, quede A & B. Mais par lafup.-
pofition , il y a plus grande Rai-
fon deAiB, quedeEaF. Donc d
plus forte raifon, ilya plus grande
Raifonde Ad G, quedeE4F.
Suppofons maintenant que H foit
3G, comméEefta F. llyauradonc A
auffi plus grande Raifonde A 4 G, D
%c ceHaG; & par confequent A
eft plus grande que H, par la 10.
Prop. Do il fuity qu'il y a plus
rande Raifonde A d C, que de H
C, parla 8. Prop. Mais puis que
par fuppofition Deftd E, comme Geft 4 C; &
queEcftiF, comme Heftd G: enRaifon égale,
Heft i C, comme D eft 4 F, par la 23.Prop.
Doncil y aauffi plus grande Raifonde Ad C, que
deDaF; Cequ'il falloit démontrer.

i

By 8

i

—r—iyf O

7

&
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PROPOSITION XXXIIL
THEOREME XXXIIL

S’il y a plys grande- Raifon du Tout au
Touty que du retranché au retranché:
il y anra anffi plus grande Rasfon du
refle au refle, que du Tout an Tous.

E fuppofe quil y ——t—t—t—t——s
J ait Pglus grandc A E B

Kaifon de la toute  f—+—t—t———¢
AB i la toute CD, C F D
que delaretranchde AE i la retranchée CF. Ccla
érant, jedis qu'ily aauffi plus grande Raifon du
refte EB au rcfte ¥D, que de Ia toute AB i la
toure CD, Pour le prouver, -

Puifqu'il y a plus grande Raifon de AB i CD,
‘ ?ucdc AE3 CF, par fuppofition: donc en Rai-

on alterne, ily aaufli plus grande Raifon de AB 3
AE, quedeCD i CF, par la 27. Prop..Et par
convertion de Raifon, tourau contraire, il y a
moindre Raifonde AB 4 EB, que de CD d FD, par
la 30. Prop. Donc en Raifon alterne, il y 2 auffi
‘moindre Raifonde AB, 4CD, quedeEB4 FD;
ou pour parler en d’autrestermes, ilya plus gran-
deRaifonde EBAFD, c'eftidiredurefte aurefte,
%uc de AB 4 CD, c'eft & diredu Tourau Tour;

¢ qu'il falloit démontrer.

P RO
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PROPOSITION XXX1V.

THEOREME XXXIV.

S'il y a tant de Grandenrs que Pon voudra

J

de

dun coté 5 € autant d'un antre ; ©°
gwil y ast plus grande Rasfondela pre-
micre d'une part a la premicre de l'au-
tre part 5 que de la [econde a la [econ-
de s ©~ auffi plus grande Rasfon de la
feconde alafeconde, que de la troificme
& la troifiéme 5 © ainfi de fuite : La
compofée de touses les Grandeurs dun
cotéy aura plus grande Raifon 4la vom-
nofée de touses les Grandeyrs de Dautre
que (lapremicre étant retranchée de pars
e dautre) lereflen’aura anrefle 3 mais
elle auramoindre Raifon , que la premie-
re a la premicre; € plus grande Rai-
fon o que la derniere & ladernicre.

t {'uppofc d unc art trois Grandeurs, comme
A,B,C, & ‘autre part trois autres Gran-
urs , comme D,

E, F; &quilyait D
plus grandc Raifon E
chaD,qucdeB = — — -

aE; & encore plus grande Raifon de BAE, ql&c

c
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de CAF. Celaéunt, jedisquelacompoféedc A,

B, C, aplus grandc Raifon aia compofée de D, E,

F,quelerefte B, C,n"aaurefte E, F ; mais qu'el-

a moindre Raifon, que An'aaD; & plusgrande
Raifon, que Cn'ad F. Pour le prouver,

*  Puis qu'il ya plus grande Raifon de A3 D, que
deBAE, parfuppofition: doncea Raifon alterne,
ily aaufliplusgrande Raifonde AaB, quedeDi
E;s parla 17.gProp. Et en compofant , il yaauffi
plus grande Raifon de A, B, prifesenfemble, 4
B, que de D, E, prifes enfemble, 4 E, parla
28.Prop. Etderechefen Raifon alterne, ilyaen-
cote plus grande Raifon de la toute A, B, 2 1a toute
D,E, que deBAE. Et puis qu'ily aplus grande
Raifon dela route A,B, i la route D,E, quedela re-
tranchée B 4 laretranchéc E : il y a par confequent

" auffi plus grande Raifon de la reftante A 3 la reftan-
teD, quedeclatoutc A, B, ila toure D,E, parla
Propofition précedente. Par la mémeraifon, ily
aauffi plusgrande Raifonde BA E , quc delatoute
B,C, dlatoute E,F. Donc i plus forte raifon, il ya
aufli plusgrande Raifonde Ad D, quedelatoute
B,C,alatoute E,F. Eten Raifonalterne, ity aplus
grande Raifon de Ai latoute B,C, quedeDala
toute E, F. Etencompofant, il y a auffi plus gran-
de Raifon de latoute A,B,C, au refte B,C, que de la
toute D,E,F, aurefte E,F, parla 28 Prop. Enfinen
Raifonalterne, il y a plus graride Raifon de la toute
A,B,C, i latoute D,E,¥, que du refte B,C, au refte
E, F; Cequ'il falloit premierement démontrer.

Je dis en fecond lieu, qu'il y amoindre Raifon
delatoute A,B, C,dlatoure D,E,F, quede AiD,
Pour le prouver ,

Puis qu'il y aplus grande Raifon dc la toute A, B,
C,alatoute D,E,F, que delaretranchée B,C,dla
retranchée E,Fzpar confequent,il y a aufli plus gran-
de Raifon de la reftante A'd Ja reftante D, ‘quedela
toute A, B, C, d latoute D, E, F, par la Prop. pré-

_ cedeute;
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cedente; Ce qu'il :
falloit démomrqcr. A D :

Je dis en troifié- Er——
melicu, quilya ¥ Fr——-—y
%us grandeRaifon de latoute A, B, C, 4 la toute

»E, F, qie de Ca F. Pourle prouver,

Puis qu'il y a plusgrandeRailonde BAE, que
de CaF, parfuppofition : doncen Raifonalterne,
ily aauffi plus grande Raifon deB3 C, quedeE 4
¥, parla27.Prop. Et en con3pofant, iy a plus

rande Raifon'de Ja toute B, C, 4 C, que de Ja toute
-%,‘F, i F, par la 28. Prop. Donc derechefen Raifon
alterne,, ily aplus grande Raifon dela toute B, C, 3
latouteE,F, que de C a F. Mais ila été prouvé
qu'il yaplus grande Raifon de[atoute A, B, C, i la
toute D,E,F; que de B,C, 2 E,F. Donc 4 plus forte
raifon, it y a plus grande Raifondelatoute A,B,C,4
1a toute D,E,F, quede C 4 F ; Ce qu'ilfalloit enco-
re démontrer. ‘

Que s'ity avoit quatre Grandauss, ourlus, de
rart & d'aatre , on prouveroit aifément la méme

&

chofe en fuivant la méme voye.

EL E-
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DEFINITION.S.

3 Y[/ JE S Figures Semblables , font cel-
LN les q‘%u ont les Angles égaux,

) chacun au fien ; & les Ctez alen-
"4Q our des Angles égaux , propor-
H) tionnaux. :
T=oaSm=®  Ainfi, fuppofé que dans les
deux Triangles ABC, DEF, A
I'Angle A (%)it égal 4 I'Angle D
D, 'Angle Bil'AngleE , &
I'Angle Cal'Angle F; & d'ail -
leurs, que AB foit & AC,(cpm-
meDE 4 DF; que AC foira '
CB, comme DF i FE; & B CE F
que AB foit 4 BC, comme DEeft 3 EF: cesdeux
Triangles (eront femblables, )
2. Les Figures Reciproques, font celles qui olnt
es

=
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les COtez alentour des Angles é%aux > tellement
proportionnaux,que le premicr & le quatriéme ter-

" me de la Proportion fé trouventdans l'une , & le
* . fecond & le troifiéme fe trouvent dans{'autre.

Ainlin, K N
* les Paralle- . .
i logrammes B.C
ABCD, F G
EFGH‘,{fc-
ront des ’ =
? I LM 0
Figures Re- il » —
' cié;ruoqucs, \ DE HA C B

fi comme ABefti EF, ainfiFGeftiBC. Demé-
me, les deux Triangles IKL, MNO, ferontdes
Figures Reciproques , fi commeIK eft 4 MN,, ainfi
MOeftilL.

3. Une Ligne droite eft dite étre divil€e en
moyennc & extréme Raifon, quand latoutceftd
laplusgrande partie, comme 12 plus grande partie
eft 2 1a plus petite.

Ainfi , 1a Ligne AB fera dite étre divifée en
moyenne & extréme Raifon, fi elle cft rellemene
divifécauPoint C, quela toute AB foit i la partic
AC, comme ACeftiCB.,

-4+ Lahautcur d'une Figure cft ]a Perpendiculai-
retirée dy fommer {ur 1a Baze.

Ainfi , la hauteur du

Triangle ABC eft la Per- A E
pendiculaire AD, qui cft

tirde dufommet A fur la -
Baze BC. De méme, la

hauteur du Triangle EFG

. ¢tlaPerpendiculaire EH , BD C FaH
qléli tombe du fommet E furla Baz¢FG , prolon-

e.

8 1l eft important pour lafuite , de remarquer ici ,
que fi deux Figures qui ont lcurs Bazes dansune
méme Ligne droite, ‘& de méme part, fonf de
méme
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mémechauteur, cllesfont entre mémes Paralleles.
Et que fi elles font entre mémes Paralleles, elles
fontde fx_né;no% hauteur.

. Je fuppole e les D
Ttianglap ABC, SEF » qui 2 3
ont leuss Bazes BC, EF, /|
danslaméme Ligne droite
BH, & de mé¢me par,
oient de méme hauteur; BG C E F H
c'efta dire que les Lignes :
AG, DH, qui font abaifldes des Points A & D
perpendiculatrement fur BH , (oient égales. Cela
¢rant, je disque ces Triangles ABC , DEF, font
entre mémes paralleles; ceft 4 dire qu'en tirant
par les Points A & D la Ligne droite AD, cetteLi-
gneeftparalleled la Ligne BH.

Car puifque les Lignes AG , DH,, font perpen-
diculaires 2 BH, les Angles AGH & DHG font
droits. Et partant (par Ia 28. du 1.) les Li%ncs
AG, DH, font paralleles. D'aillenrs elles font
fuppofdes dgales; donc (parlass.du 1.) les Li-
gnes droites AD, GH, qui joignent leurs extre-
aitez, font paralleles ; %c quil falloit démon-
trer.

Jefuppofeen fecond lieu, que les Lignes AD,
BH, entrelefquelles {ont les deux Triangles ABC,
DEF, fontparalleles. Cela étant. je dis que les
deux Lignes AG, DH, qui marquent la hauteur
de ces deux Triangles, font égales entrelles.

Car puifque les Lignes AG , DH , fontperpen-
diculairesd BH , elles font paralleles, Brailleurs,
les Lignes AD, GH, font fuppofdes paralleles :
ainfi la Figure AGHD eft un Parallelogramme ; &
parla 34.du 1.les Cotez oppofez AG , DH, font
¢gaux; Ce qu'il falloit démontrer. o

5. Un Parallelograrame eft ditétre appliqud a
une Ligne droite, quandila pour Daze, ou peur

TundefesCorez, cette Ligne droite propofée.
Ainfi
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Ainfile Parallelogramme AD, quia pour Baze
la Ligne droite propofée AC , cft dit étre appliqué
dcerte Ligne. .

6. Un Parallelogramme défusllant , cft un Pa-
rallelogramme , dont la Baze cft plus petite que la
Ligne propofée, fur laquelle il eft dit écre appli-

u

que. .

Ainfi, le Parallelogramme AD, |
eft un Para.llclogrfmme difail- _ DK
lant 5 i caufe que faBaze ACeeft
plus petite que la Ligne propofée
AB, ilaquelleil eft dic étre ap- A CB
pliqué, durefte CB.

7. Ledéfaut d'un Parallelogramme défaillant,
eft unPara! lclo(grammc qui a pour Baze le refte de
la Ligne propofée , & quiavecledéfaillant fait un
Parallelogramme toral.

Ainfi, dans cette Figure, le Parallelogramme

" CFeft le défaut du Parallelogramme AD; i caufe
qu'il a2 pour Baze le refte CB, & qu'il compofe
avec ADle Parallelogramme toral AF.

8. Un DParallelogramme excedart, eft un Pa-
rallelogramme totaﬁ dontla Baze eft plus grande
qlqc lz Ligne propofée , a laquelleil eft dit étre ap-

iqué.

b infi, leParallelogramme AF eft un Parallelo-
gramme excedant 3 a canfc que fa Baze AB eft
ylus rande que la Ligne propofée AC, 4 laquelle
i cﬁ%it €étreapplique’, dela partie CB.

9. L'excez d'un Parallelogramme excedant, eft
un Parallelogramme qui a pour Baze la partie done
il excede, & qui érant retranché du Parallelo-
ﬁramme total , le refte eft un Parellelogramme ju-

ement appliqué  la Ligne propofée.

Ainfi, le Parallelogramme CFeft céeexcez; 4
caufe yu'il a pour Baze la partic excedante CB, &
qu'étant retranché du Parallelogramme total AF,
il refle le Paraliclogramme AD, qui eft jufte-

mene
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ment appliqué 4 la Ligne propofie AC.

10. Un Se@eur de Cercle,
eft une Figire comprife de deux A
demi - Diametres qui font un
Angle au Centre, & d'une par-
tiede la Circonference.

Ainfi, la Figute ABC cft
un Sceur de Cercle, parce B c
qu'elle eff comprife des deux demi-Diametres AB,
AC, quiforment]’Angle A au Centre, & d'unc
parte de la Circonference, BC.

PROPOSITION I
" THEOREME L

&

Les Triangles ¢ les Parallelogrammes
de méme hautenr , [int entr’enx enmé-
me Raifon que leurs Bazes. ’

E fuppofe 1° que les ’
] deux ’I'riqnglg ABC, EA_F

ACD, foient de méme
hauteur. Cela érant, je - : \L
dis que comme la Baze ,
BC, cft d la Baze CDR’: ,
ainfi le Triangle ABCe

au Triangle ACD. Pour HGBC D I
le prouver,

Prolongez la Ligne BD, qui cft compofée des
deux Bazes, indcfiniment vers H, & versI. Puis
ayant pris d'une partpluficurs parties égales 4 BC,
comme BG, GH ; & d’autre part plufieurs parties
dgalesiCD, ouune fenlement , comme DI; me-
- nezlesLignes droites AG, AH, Al Cela pof€:
Puifque les Triangles ABC, ABG, AGH,

Tome 1, N font
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fon fur Bazes égales, fcavoir CB, BG, GH, &
" entremémes Paralleles, commeilaété prouvé ci-
devant, ils font égaux entr’eux , par la 38. du 1.
Et par confequent , autant de fois que la Ligne HC
contient la Ligne BC, autant de fois le Triangle
ACH contient le Triangle ABC. Erainfila Ligne
HC, &le Triangle ACH , font équimultiples de
Ia premiere & de Ta troifiéme des quatre Grandeurs

que je dis étre propor- EA F
tionnelles, De mcme,
puifque les Triangles /

ACD, ADI, font fur
Bazes égales , fgavoir
CD, DI, &entre-mé- \
mes Paralleles, ils {ont
aufli égaux entr’eux. Et HGBC D 1
par confequent , aurant de fois que la Ligne CI con-
tient CD , autant de fois le Triangle ACI contient
Ie Triangle ACD. Etainfila Ligne CI , & le Trian-
gle ACI, fontéquimultiples de lafeconde & de la
quatriéme des quatre Grandeurs que je dis étre pro-
portionnelles. OrfilaLigne HCeftégaled CI, le
Triangle ACH eft ¢gal au Triangle ACI, par
la38.dur; &filaLigne HCeft prus grande que
Cl, le Triangle ACH eft plusgrand que le Trian-
%lc ACI; & filaLigne HC eft plus perite que CI,
¢ Triangle ACH eft aufli plus petit que le Trian-
gle ACI. Dout il fuit (par le z. Axiome du 5. )
Hue comme la premiere Grandeur BC eft 4 lafecon-
e CD, ainfi la troifiéme ABCeftdlaquatriéme
ACD; Cequ'ilfalloitdémontrer.

Je fuppofe en fecond lieu, que les Parallelo-
grammes AEBC , & ACDF , forent de méme hau-
reur. Cela étant, je dis que comme la Baze BC eft
i la Baze CD, ainfi le Parallclogramme AESC
eftau Parallelogramme ACDF. Pour le prouver,

Par ce qui vienrd'éere démontré, la Baze BCeft
a la Baze CD, comme le Triangle ABC eft au

Trian-
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Triangle ACD. Mais ces Triangles font les moi-
tiez de ces Parallelogrammes, par [a 41. du 1. Donc
le Triangle ABC c(% au Triangle ACD, comme le
Parallelogramme AEBC eft au Parallelogramme
ACDF, parla1s. Prop.du s. Erpartant, comme
1a Baze BC eft a la Baze CD, ainfi le Parallelo-
gramme AEBC cft au Parallelogramme ACDF ;
Ce qu’il falloit démontrer.

PROPOSITION II
THEOREME I1

Si une Ligne droite menée dans un Trian-
eff parallele a Pun de fes Cotez 5 ¢~
céupe les deux autres o elle les coupera
proportionnellement : & fi elle coupe
deux de [es Citez proportionnellement
elle [era parallele au troifiéme,

E fuppofe 1°. que dans le
Triangle ABCq, ‘la Ligne A
*" droite DE foit menée paral-
lele au Coté BC, & quelle cou-
pe les deux autres Cotez AB, E
- AC. Cclaéuane, je dis queces
deux Cotez font coupez propor-
tionnellement ; c’cft d dire , que B - Cc
comme AD efta DB, ainfi AE et EC. Pourle
prouver , *
Menez les Lignesdroites BE , DC, Cela pofé :
Puifque les Triangles DBE, DCE, font fur une
méme Baze, i fcavoir DE, & entre mémes Pa-
ralleles BC, DE: ils font égauxentr’eux, parla
37.du1. Drailleurs, puifqueles Triangles ADE,
N 2 BDE,
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BDE, font de méme hauteur: il s’enfuit c({{)9.1' Ia
Propofition précedente ) que la Baze AD ila
Baze DB, comme le Triangle ADE eft au Trian-
gle BDE, oud fonégal CED. Mais les Triangles
ADE, CED, ésant de méme hauteur , ils’enfuit
aufli que le Triangle ADE ¢ft2u Triangle CED,
comme la Baze A]g~ eftdla Baze EC. Partant { par
la11.Prop.dus.) ADefta DB, comme AEeftd
EC; Cequ'il falloit démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu, que A
Ia Ligne DE ceupe detelle forte
lesdeux Cdtez AB, AC, que
AD foitd DB, comme AE et
AEC. Celaérant, je disquela ) E
Ligne DE eft parallcle 4 BC. /

Pour le prouver,

Puifque les Triangles ADE, B _ c
BDE, font de meme hauteur : ils font entr’eux
comme [eurs Bazes, par Ia 1. Prop. Donc le Trian-
%Ic ADE cft au Triangle BDE , comme ADefta

B. Mais, par la fuppofition, AD et DB, com-
me AE eft 2 EC. Donc le Tiiangle ADE eft an
" Triangle BDE, comme AE efta LC. Drailleurs,
ﬁui['quc les Triangles ADE , CED, fontde méme

auteur : laBaze AEeft A laBaze EC, commele
Triangle ADE eft au Triangle CED. Pareant le
Trnangie ADE cft auTriangle BDE , comme le
méme Triangle ADE eft au Triangle CED. D’ou il
{uit ( par la 9. Prop.du 5. ) que les Triangles BDE ,
& CED, fontgaux. Mais ils font fur une méme
Baze, 4 (gavoir DE. Donc { par la 39.du 1.) les Li-
f'w:s DE,BC, entre lc,f'c’uclles 1*5 font, font paral-
e

les ; Cequ'il falloit d¢montrer.

COROLLAIRE.

De ce que AD eftaDB, comme AEc 1 EC,
il s'enfuic en Raifon inverfe, que DB cftiDA,
: comme
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comme EC eft 4 EA. Et enRaifonalterne, que
DBet aEC, commeDAeftaEA. Et encompo-
fant, que ABeft A AD, commec AC efta AE.

PROPOSITION 111,

THEOREME IIL

Si un _dr/zglg d’un Triangle eff coupé en deux
également par une Lignedroste qus con--
pe auffi la Baze 5 elle la coupera pro-
porsionnellement aux deux autres’ Co-
tez : © fi elle conpe la Baze propor-
tionntllement aux deux autres Cotez,,
,elleldi'z/zﬁm P Angleen denx galement.,

gle BAC, du Triangle
ABC, foit coupé en
deux également par la Li-
Fnc drowte AD, qui couge
2 Baze BC au Point D. D C
Cela érant, jec dis qu'clle .
- la coupe proporiionnellenient aux deux autres C6-
- tezs ceftadire, queBD et A DC, commeBAefk
a AC. Pourleprouver,
Prolongez la Ligne BAversE , & menezparle
Point ClaLigne CE paralleled AD. Cela pof¢:
Puifque les Lignes AD, EC, font paralleles, &
ue la Ligne AC tombe deflus: I'Angle ACEcft
gal afon oppoféalternativement DAC, par la 29.
du 1. De méme, puifque les Lignes AD, EC,
ont pacalleles, & quelaLigne BAE tombe defius :
£ N3 - I'An.

"E fuppofe . que I'An- B
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I' Angle interieur AECeft égal i fon oppof¢ exte-
ricur BAD,par la 29.du 1. Mais,par la &ppoﬁtion,
lesdeux Angles BAD, DAC, font égaux. Donc
les deux Angles ACE , AEC, font égauxentr’eux.
Dou il fuit (par la 6. du1.) queles deux Cdrez
AE, AC, qui les foliriennent , font aufli égaux
entr’éux. Diaillenrs, puil- N D)
que la Ligne AD, quie ’
mende dans le Trangle -
BEC, eft parallele au Coté
EC s il s'cn‘{uit {parla

rop. précedente ) que
congchBD eftaDC ,gin- B D C
fiBAeltd AE, oud AC, fondgale; Ce qu'il fal-
loit premicrement démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu, que la Ligne AD,
qui coupe I' Angle BAC, coupe la Baze BC propor-
tonncllement aux deux autres Cotez 5 c'eft adire,
que BD cft 3 DC, comme BAelt 4 AC. Cela
érant, jedisquel’Angle BAC cft coupé en deux
€galement. Pour le prouver, .

Puifque dans le Trian3le BEC, laLigne ADeft
menée parallele au Coté EC: BAeftd AE, comme
BDeftda DC, parlaProp. précedente. Mais, par
Ia fuppofition, BD eft 4 ©C, comme BA cftd
AC. Partant BAeftd AE, comme BA efti AC,
parla 11. Prop. du 5. D’ou il fuit (par la 9. Prop.
du 52) que les Lignes AE, AC, font égales. Et par
confequent { parla 5. Prop. du 1. ) les Angles ACE
& AEC font Igaux entr’eux. Or puifque les Lignes
AD, EC, font paralleles , & que la Ligne AC
tombe deffus: I"Angle DAC eft égal d fonalierne
ACE, parla29.Prop.du 1. Deméme, puifque
kes Lignes AD, EC, font paralleles, & quela Li-
gne BAE tombedeflus: I'Angle cxtericur BAD cft
efal a fon oppol¢ interieur AEC. Mais les deux An-
gles ACE, AEC, fontégaux entt’eux , comme il

a ¢eé prouvé. Dongles deux Angles BAD, DA{_C ’
ont
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font aufli égaux entr’eux; Ce qu'il falloitdémon-
b=)
trer.

PROPOSITION 1V.
THEOREME IV.

Les Triangles équiangles ont les Cotez alen-
tour des Angles éganx 4 proportionnanx.

Z{uppofe queles Triangles
J AI?(% R S(cl DC}E{ , foient L
équiangles; c’eftd dire, que -
l'(}‘\ugl?ACB foit é al:‘ll’;l.n— A D
Flc DECIJ; i]uc l’I %glcCBA
oit égal 4 'Angle ECD ; &
que 1'%\nglc BAC foit égala B c E
I'Angle CDE. Celaérant, je dis queles Cotezde
ces Triangles qui font aurour des Angles dgaux,
font proportiennaux ;c'eft d dire, que DEeft 4 EC,
comme AC eft 4CB; queECeltiCD, comme
CBeltaBA; & queCDeltd DE, commeBAcft
2 AC. Pour le prouver,

Difpolez ces deux Triangles ABC, PCE, en
forte que les deux Lignes BC, CE, ferencontrent
direGtement. Puis continuez les COtezED, BA,
vers F. Celapofé: ’

Puifque, par la fuppofition, I'Angle DEC eft

_ égal 4 F'Angle ACB, les deux Angles B& E font
¢gaux aux deux Angles B & ACB. Or ceux-ci en-
femble valent moins que deux droits, parla17.da
1. Donc les deux Angles B & Eenfemble valent
aulli moins que deux droits. Et partant les deux
Lignes ED, BA, étant prolongéesvers F , feren-
contreront. Dailleurs , puifque la Ligne droite -
BCE tombe fur les deux Lignes droites EF , CA,
: N 4 &
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& que I' Angle exterieur ACB eft égal d fon oppof&
intericur E, par (uppofition: cesdeux Lignes EF,
CA, font paralleles, par la28.du 1. Deméme,
puifquela Ligne droite BCE tombe fur les deux Li-

nes droites CD, BF , & que I'Angle exterienr

DCE cftégal d fon oppolé interieur B, par fuppo-
fition : cesdeux Lignes CD, BY, fontaufh paral-
Ieles. Et par confequent la

Figure ACDF eft un Paralle~ I

logramme. D’ou il fuir que .

DF eft égaleda CA, & CD A D
égale 4 AF, par lajq.dur,
. -Maintenant, puifque CDeft

farallclcé BF, ils’enfuit { par L) C E

- la 2. Prop.) ?ue comme ED eft A DF, ouiCA
fon égale, ainfi ECeft 2 CB. Eten Raifon alternc;
comme ED et 1 EC, ainfi CA eftd CB. De méme,
puifque CA eft paralleled EF, il s’enfuit ( parfaz.
Prop. ) que comme EC eft 3 CB, ainfiFA, ou
CD fon égale, eft 3 BA. Eren Raifon alterne , com-
meECeft aCD, ainfi C3 eft A BA. Nous avons
donc d'une part trois Grandeurs DE, EC, CD,
& d’autre part troisautres Grandeurs AC, CB, BA,
lefquelles prifes deux a deux font proporiionnelles.
Parrant enn Raifon égale; comme la premiere DE
eft 2 laderniere DC, ainfi la premiere ACeftdla
detniere AB. Et ainfi dans les Triangles équian-

les, les COtez qui font alentour des-Angles dgaux
%‘ont proportionnaux ; Cequ'il falloit démoutrer.

I. CoroLL AIRE.

11 fuit de 14, que les Triangles équiangles font
femblables, s L

II. CorROLLAIRE.

1l fuit encoredeld,que fi on méne dans un Triarlt-
g
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gleuncLi gne droice paralicled 'undes Cérez, clle
zetranchera un Triangle femblable au total.

. Ainfi, fidans le Triangle ABC,
on méne la Ligne DE parallelea A
BC, le Triangle ADE ferafem-
blable au total ABC. Car {parla
- 29.du1.) 'Angle ADE elt égal D
il'AngleB; & ?’Anglc AEDecft
é%al AT Angle C; & I'Aungle A B C
cit commun a ces deux Triangles : donc ils fone
dquiangles, & par confequent femblables,

PROPOSITION V.
THEOREME V.

Les Triangles qui ont leurs Cotez, proper<
tionnaux , [ont équiangles.

E fuppofe que dans -
J 1es %‘E:'iang({cs ABC, 4

DEF, AB {oita BC, D
comme DE et 3 EF; )
que BC foit 3 CA, E T
comme EF et aFD; B C
& enfin que AB foit 2
AC, commeDEcftd G
DF. Cela érant, je dis que ces deux Triangles ABCy
DEF, fontéquangles. Pourle prouver,

Faites au Point E]' Angle FEG égal a'Angle B,
& au Point F I'Angle EFG dgalal'Angle C. Cela
étant, I'Angle G fera ¢gal d"Angle A, parlasza.
du 1. & les deux Triangles ABC, & EFG, feront
équiauglcs. Celapofé:. -

Puilque ces deux Triangles font dquiangles: par
la Propofition précedentc» EF cft & EG, comme

: N’ BC
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BCeft i BA. Mais BC efta BA, comme EF cft &

ED, par fuppofition. Partant (par Ia 11. Prop.
dus.) EF th i EG, commc EF et 4ED. Etpar

confequent les Lignes EG, ED fon‘t égales, par
lag. Prop.du 5. De méme, EFcft iFG,comme

BCefti CA. Mais BCefta CA, comme EFeft 3
FD. Partant EF eftd . A

FG, commec EF eft 3

FD. Et par confequent D

les Lignes FG, ¥D, /\

font égales, parlag. E\/ F
G

Prop. du §. Mainte- B C

nant , puis qu'aux

Triangles EFD, EFG,

les deux CotezEF, ED, font égaux aux deux C3-
tezEF,EG, chacunaufien, & JaBaze FDégaled
la Baze FG: le Triangle EFD eft en tout égal au
Triangle EFG, parla 8. Prop. du 1. Maisle Trian-
gle EFG eft dquiangle au Toangle ABC, par [a
conftrudtion. Donc fe Triangle EFD eft auffi équi-
angle au Triangle ABC; Ce qu'il falloitdémon~
trer.

FATATATAS

PO
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PROPOSITION VI
THEOREM'E.- VI

Si deux Triangles ont un Angle égalaun
Angle, ©° les Cotez dalentour pre-
portionnauxy tls [eront équiangles.

Efuppofe que dans A
J les deux Triangles

ABC, DEF,I'An- \ D
gle B foirégal 4 I'An-
gle DEF, & quecom- E B
meBCefti BA, ainfi P C
EF foit 4 ED, Cela
duant, je dis que le G
Triangle ABC eft équiangle an Triargle DEF.
Pour le proaver,

FaitesI"Angle FEG égald ’'Angle B, & I'Angle
EFGégalal Angle C. Celaduant, I'Angle G fera
égalalAngle A, parla 32. Prop. du 1.& les denx
'l'r(i_gnglcs ABC, EFG, feront équiangles. Cela:

ofé; .
" Puifque ces deux Triangles font équiangles; EF
et AEG, commeBCcfta BA, parla4.Prop. Or
BCeftd BA, commeEF cft 2 ED, par {uppofi-
tion. DoncEFeft aEG, commeEFefta ED. .Er
partant (parlag.‘Prop. du g.) les Cotez ED &
EG font égaux. Maiptenant ; aux Triangles EFD,
EFG, les deux Cdiez EF, ED, font§ ux anx
deux Cotez EF,EG, chacun au fien; & ' Anglc FED
égal i I'Angle FEG, puifqu'ils font tous-dgux
égaux d 'Argle B, Partant (par la 4. du1.) le
Triangle EFD et égal en tour au Trangle EFG.
Mais le Triangle EFG eft équiangle au ﬁ'riangle
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ABC, par la confirution. Donc le Triangle
EFD eft auffi dquiangle au Triangle ABC; Ce

qu'il falloic démontrer. ,

PROPOSITION V11,
THEOREME VIL

Si deux Triangles ont un Angle égal &
un Angle, © les Cotez gui font alen
tour d'un autre Angle , proportionnanx,
Ie troifieme Angle de Vun étant de mé-
wme efpece que celus de Lantre: cts denx:
Triangles (eront équiangles. .

les deux Triangles D

jE fuppofe que dans A
*" ABC, DEF,l’An- N
gle A foit dgal 4 I'An-

leD; queleCété AB G

. = lc Coté DE eft an B CE _F.
Che. {EF; & deplus, quel’Angle C foit de mieme
efpecc quel’Angle ¥, cleftddire, quefil'Angle F
dronts obtus, ouaigu,comme id, I'AngleC
le foicadiffi. Celaérant , je dis que Ie Triangle ABG
&X& ¢quiangle au Triangle DEF. Et premicre-
m\ “nt, jedis quel’ Angle ABC eft égala I Angle E.
Doy T leprouver, '
I'Angle ABC n’¢toit pas égal ' Anglc E, il
S'eny, 1VIOIt que L'un feroit plus grand que l'autre 5
fappoy, s quECE foit ABC. Celapofé:
Rery chez de cét Angle, I'Angle ABG dgala

I'Angi?h "y paclaz3. duz. Er puilque LAngle é\t
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eftégalil'Angle D, par fuppofition : letroifiéme
BGA fera dgal au troifiéme F, & ainfi les deux
Friangles ABG & DEF feront équiangles. Deforte

uefil'Angle F eft aigu , commeici, I’Angle BGA
?cra aufli aigu, & par confequent fon Comple-
ment 4 deux droits BGC fera obtus. EP’ailleurs,
puifque les deux Triangles ABG & DEF font
dquiangles: -le Coté AB ferad BG,. comme DE efk
A EF, parla4 Prop. MaisDEcft & EF, comme
ABefta BC, parfuppofition. Donc ABeltd BG,
_comme ABeft i BC. D'odilfuit ( parla 9. Prop,
" dug.) quelesdeux CotezBG, BC, fonté L_(E;
& (par la 5. Prop. du 1.) que I'Angle BGCeft-
dgalal’Angle C. MaisF Angle C a dté luppefé ai-
gu: donc ['Angle BGC fera auffi aigu. Mais cée
Angle BGCa déja éré prouvé obtus: & ainfil’'An-
le BGC feroit enfemble obtus & aigu ; ce qui eft
impofible. 1l et doncimpofhible queles Angles C
& F dranraigus, I'Angle ABC foitplus grand que
I'Angle E. i .
"+ Que fil'on eiit fuppofé au commencement , que
les Angles C & F euffent été obtus : onauroit prou-
vé de méme, quel' Angle BGA auroit été obtus ; &
%ar confequent que fon Complement 4 deux droits
GCauroit ¢td aign.  Puis montrant que cér An-
gle BGC feroit auffi égal d I' Angle obtus C, il fes,
roitarrivé que I' Angle BGC auroit d étre aigu &
obrus tout enfemble ; ce qui eft impoflible. Stbien
v'il cft abfolument impoffible quel'Angle ABC
oit plus grand que l’AngYe E. Etcomme l'on peut
prouver de méme , quel’Angle Enc fgauroit éere
plus grand que I'Angle ABC, il s’enfuit que ces
deux An Iest}ont ¢gaux. Mais!'Angle Acft ¢gal &
I'Angle %) » par fuppofition. Par confequent les
deux Angles C & F fontaufli égaux, parla 32. du
. Cequ'il falloit démontrer.

"

N7 F 9. X1
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.PROPOSITIO'N VIII,

THEOREME VIIL

Si de l’Ahgle droit d'un Triangle Rettan-
gle or abaifle une Perpendiculaire fur la
Baze, elle le divifera en deux autres
Trianglesy qui feront [emblables en-
trleux, € au total,

E fuppofe que le Triangle A
ABC foit Rectangle, &

ue de I' Angle droit BAC on
abaiffe la ;"gne droite AD
. perpendiculfire d la Baze BC. B D C
%cla drant, je dis premiere-
ment que les deux Triangles ABD, ADC, dans
lefquels le Triangle ABCeft divifé, lui font fem-
blables. Pour le prouver,

Au Trian%lc ABD, I'"Angle BDA eft droit, &
¢gal aI'Angle BAC. Deplus, I'Angle B eft com-
mun aux deux Triangles ABD & ABC. Par con-
fequent le troifiéme BAD eft égal au troifiéme
BCA. Erainfices deux Triangles font équiangles
& femblables , parla 4. Prop.& par la 1. Défini-
tion.

De méme, au Triangle ADC, I'Angle ADC
cft dsoic, & égal 4 I'Angle BAC, Deplus, I’ An-

le C eft commun aux deux Triangles ADC &
ABC. Etpar confequent le troifiéme DAC eft. égat
au troifiéme CBA. Etainfi ces deux Triangles {font

€quiangles & femblables ; Ce qu'il falloit démon-
trer.
Je
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Je dis en fecond lieu, que les deux Triangles
ABD, & ADC, font femblables entr’eux. Pour
le prouver , .
L’Angle ADB eft €gal d I'Angle ADC, éunt
droits, parlaconftru¢tion. L'Angle ABD a éié
rouvé égal i I'Angle DAC, & ['Angle BAD i
F‘Anglc ACD. Erpartant, cesdeux Triangles fone
équiangles & femblables ; Cequ'’il falloit démon-
trer.

»

"COROLLAIRE.

11 fuic de’certe Propofition » que fi deI'Angle
droitd’un Triangle Rectangle on abaiffe une Per-
pendiculaire fur fa Baze, clle fera moyenne pro-
portioninelle enrre les deux parties-de la Baze;
c'eft ddireque comme une des parties de la Baze fe-
ra 4 cette Perpendiculaire , ainfi cette Petpendicu-
laire fera a Fautrc partie. Car puilque les deux
‘Triangles ADB, ADC, font{emblables: les Co-
tez alentour “de leurs Angles droits doivent étre
proportionnaux , par la 4.Prop. Etpartant,com-
mecBDeft iDA, ainfiDAefta DC. '

- PROPOSITION IX.
PROBLEME 1L

Une. Ligne droite étant donnée, en re-
trancher une partic demandee.

E fuppofe que la Ligne droite AB foit donnde,
J & je propofe d’en retrancher une partic deman-
dée, comme par exemplela cinquiéme partie.
Pour le faire,
Tirez du Point Ala Ligne droite indetermince
AC,qui fafle avec AB tel Angle qu'il vous plaira.Puis
ayant
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avant pris la partie AD, & difcretion, prenez de
ﬁ{icc qi:latrc :gz'es parties, fgavoir, DE, EF, EG,
GH, e’galcs a AD, enfortequelaLigne AD foir
13 cinquiéme partic de AH. Menez aprés cela du
Point H au Point B laLigne dioite HB; & pac le
Point D ménez la Ligne droite D1, parallele 2 HB.
Celaétant, jedisquela Ligne:Al cltla partie de- -
mandée ; c'eft a dire qu'ellecttla cinquiémepar-
tie de AB. Pour le prou-
yer, )
Puifque DI eft parallele
& HB, il senfuit (par la
2. Prop.) que AleftaIB,
comme A['D eft 51')Hf-,t &
en compofant, AB eft 3 - ’
Al, corglmc AHefta AD. Al B
Eten Raifoninver{e, Aleftd AB,comme AD eft
4AH. Or ADeft lacinquiéme partiede AH , par
la conftruction. Donc Al fera auffi la cinquiéme
partic de AB+; Ce qu'il falloit faire , & démontrer.

PROPOSITION X.
 PROBLEME IL.

> :

Une Ligne droite étant donnée, la cou-
per [emblablement & une awre Ligne
- droite donnée ¢~ conpée,

E fuppofe quelesdeux Lignesdroites AB, AC,
J {oient donndes , & que AC foitcoupée en trois
parties, fcavoir , AD, DE, EC, Etje propofe de
couper la'Ligne AB{emblablement 4 1a Ligne AC 5
c’eft adire, enforte que fes parties foient entr’elles
en méme Raifon que les-parties AD, DE, EC.
Poutle faire,

: DL[POt

\
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Difpofez ces deyx Lignes enforte qu'elles fe ren-
contrentau Point A, & faflentun Angle tel qu'il
vous plaira, comme BAC. Et aprés avoir mené
du Point C au Point Bla Lignedroite CB, urez
par les Points D & E les Lignes droites DF , EG,
paraileles 2 CB & entr'elles ; ‘& par le méme Point
D menez auffi ]a Ligne
droite DH parallele 4 AB.
Cela érant, je dis que la
Ligne droite AB eft coupée D, H
femblablement 4 la Ligne
AC, auxPoints F & G ; 4
Pout le prouver, A FGB

Puifque dans le Triangle AEG la Ligne droite
DF eft menée paralleled EG : il s’enfuit ( par la 2.
Prop.) que & AF eft A FG,comme AD eft 2 DE. Et
puifque laLigne DH eft parallele 4 ¥B, il s'enfuit
que les Figures FI,GH, font des Parallelogrammes;
& qu'ainfi les Cotez FG, GB , font égaux aux
Cotez oppofez DI, 1H ; & partant que FG eft 4
GB, comme DI eft 4 IH. Or puifque dans le
Triangle DCH ,. la Ligne El eft menée parallele a .
CH: DlcftalH, commeDEefta EC, parlaz.
Prop. Er partant FG cft 4 GB, comme DEcftd
EC; Cequ'il falloit faire, & démontrer.
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PROPOSITION X1
PROBLEMEIIL

Deux Lignes droites étant données , en
trouver une troificme qui lenr [oi¢ pro-
- portionnelle.

E {uppofe que lesdeux
Lignes droites AB,
AC, foient:données,

& je propofe de trouver
une troifiéme Ligne qui
leur foit proportionnelle. =~
Pour le faire, :
Difpofez les deux Lignes droites AB, AC, en
forte qu'elles fe rencontrent au Point A , & faflent
un Angletel qu'il vous plaira, comme BAC. Pro-
longez ces mémes Lignes indefiniment vers D &
versE ; & aprés avoir pris BD égaled AC,. &.uré
duPoint B au Point C la Ligne droite BC , menez
par le Point D la Ligne droite DE paralicle aBC,
ui coupe la Ligne AE au PointE. Cela étant, e
is que la Ligne CE eft la troifiéme proportionuclle
qu'il s’agitr de trouver, Pour le prouver , .
Puifque dans le Triangle DAE, laLignedroite
BC#t menée parallelea DE, ils'enfuit { parlaz.
Prop.) que ABeftd BD, oui fon ¢gale AC , com-
me ACeltd CE. Erpartant CE éft troifiéme pro-
portionnelle aux deux Lignes droites données AB,
AC; Cequ'il falloit faire , & démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XIL
PROBLE_ME IV.

Trois” Lignes droites étant donnces 5 en
trowver une guasrieme qui beur [oit pro=
portionnelle.

E fuppofe que les trois o
J Lig‘;cs drotiltes AB,BC, I‘/

& D, foient données ; & D /
je propofe de trouver une E
natriéme Ligne qui leur /

?oifg proportionnelle. Pour
efare,

Difpofez la premiere Li- A B C
gne AB, &lalecondeBC, enforte qu'elles fé ren-
contrent dire@tement au Point B. Tirez duPoint
AlaLigneindefinic AE, qui faflc avec ACun An-
gle rel qu'il vous Ylai ra, comme CAE. Pufis ayant
pris AF dgale 4 laLignedroite donnde D, & me-
u¢ la Ligne droite FB : tirez par le Point C la Ligne
CE parallele i FB, qui coupe la Ligne AE au Point
E. Celadrant,jedis quela Ligne FE eft laquarrid-
me proportionnelle qu'il s’agir de trouver. Pourle
prouver,

Puifque dans le Triangle CAE , la Ligne ¥B eft
menée parallcle A EC, 1l s’enfuit ( parlaz.Prop. )
que ABeft 4 BC, comme AF, ou Dfon ¢gale, eft
a FE. Ecpartant FE eft cette quatriéme Ligne qu'il
falloit trouver, proportionnelle aux trois Lignes
droites données ; Ce qu'il falloit faire, & démon-
tI‘Ci- :

P RO
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PROPOSITION XII1,
PROBLEME V.

Denx Lignes droites érant données , trou-
ver une moyenne propartionmlle entre
ces deux Lignes. :

E fupgofe que les deux Li- D
J gnes droites AC, CB, foient
données,, & je propofe deleur
trouver unc moyenne propor-
tionnelle; c’eft 3 dire, jepro- A C B
pofe de trouver une Ligne qui
ait cette proportion avec les deux autres , que com-
me AC fera i cette Ligne , ainfi cegte Ligue foicd
CB. Pour le faire , _ o
Difpofez les deux Lignes droites AC, CB, en
telle fgrte, qu’elles fe rencontrent directement. Puis
décrivez fur ABledemi-Cercle ADB; & élevez du.
Point C la Ligne CD perpendiculaire fur AB, &
qui rencontre la Circonference au PointD. Cela
- duant, ch dis que la Ligne CD eft moyenne propor-
tionnelle entre AC & CB. Pour le prouver,
Menez les Lignes droites AD , DB. Celapof¢:
_ Puifque I'Angle ADB ‘et au demi - Cercle , il
cft droit !)ar la 31, Prop. du 3. Et partant
{ par le Corollaire dela 8. Prop. ) CD eft moyeane
proportionnelle entrce AC& CB, Ceft a dire que
commg ACefta CD, ainiCDcftaCB; Cequil
falloit faire , & démontrer. .

. PRO-
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PROPOSITION X1V
THEOREME 1IX

85 deux Parallelogrammes éganx ont un
Angle égal aun Angle, les Cotez alen-

 tour des Angles égaux [eront recipre-
quement proportionnaux : Es fi deux
Parallelogrammes ont un Angle égal 4
un Angle , € les Citez, alentour des
Angles éganx reciproguement propor-
tionnaux o sls [eront égaux. .

JEf'up ofepfcmietcmentquc D ¢ K
les

cux Parallelogrammes
"ABCD, BEFG, foient égaux,
& queles Angles ABC, EBG, AP
foient auffi égaux. Cela érant,
je dis que les Cdtez alentour
de ces Angles font reciproque- . E ¥
ment proportionnaux ; c'eft i dire, que comine
ABeftd BG, ainfi EBeftd BC. Pour le prouver,

Difpofez les deux Parallefogrammes ABCD,
BEFG, en forte, que leurs Cotez AB, BG, feren-
contrent direGtement au Point B ; & prolongez les.
Corez DC, FG, jufqu'd ce qu'ils fe rencontrent
au Point H. Cela pof¢:

Puifqueles Angles ABC & EBG font égaux, par
fuppofition ; les Lignes CB , & EB , fe rencon-
trent diretement , par la Remarque delaxg. durs.
Dilleurs, puifque fes Lignes DH , AG; font pa-
ralleles , & que CE, H}g, font aufli pzrallclés é

G
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CG eft un Parallelogramme. Mu.intenant , pui("quc
les Parallelogrammes DB , CG » font de méme
Kauteur , -ils font entt’cux comme leurs Bazes , par
la1. Prop. Ceftddireque AB D cC H
et 4 BG, commele Parallclo- )
gramme DB et au Parallelo-
ramme CG. Sidonc au licu AP ~G
u Parallelogramme DB on
prend le Parallelogramme BF -
qui lui eft égal, par fuppofi- E
tion : il s'enfisivra que AB fera 3 BG, comme le
Parallelograme BF eft au Parallelogramme CG.
Or ces ﬁcux Parallelogrammes éuant de mé¢me
hauteur , BFeftd CG, comme EBeft i BC. Par-
tant (parla11. Prop.du 5.) ABeft i BG, comme
EBeftd BC; Cequ'il falloit démontrer.

Je {uppofe en fecond lieu , que les Parallelogram-
mes ABCD , & BEFG, ayent I'Angle ABC é%al i
I'Angle EBG, & quele Coté ABfoitau Coté BG,
comme le Coté EB eft au Coté BC, Cela drant, je
dis que ces deux Parallelogrammes font égaux en-
tr'eux. Pourleprouver, o

La méme préparation quedeffus érant fuppofée :
puifque les Paralielogrammes DB, CG, fonr de
méme hautcur ; leParallelogramme DB eft au Pa-
rallelogramme CG, comme AB eftd BG, parla
1. Prop. Or AB eft 2 BG, commeEBeft2 BC,
par fuppofition. Partant DBeftda CG, comme EB
efta BC. Drailleurs, puifque les Parallelogram-
mes BF, CG, {ont.aufli de méme hauteur: com-
me EB efta BC, ainfi BF eft 4 CG. Partantcom-
meDBeftd CG, ainfi BF eft encorea CG. D'ou
il fuit (parla 9. Prop.dus.) que ces deux Paral-
lelogrammes DB, BF, font ¢gaux entr’eux ; Ce
qu'1l {alloit démontier.

P R O-
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"PROPOSITION XV,
THEOREME X

Si deux Triangles. égaux ont un Anglé
égal & un Angley les Cotez. alentour

- des Angles éganx [eront reciproquement
proportionnaux: Et fi dewx Triangles
ont un Angle égal & un Angle, ¢ les
Cotez, alentour des Angles égaux reci-
proquement propertionnanux 5 sls feront
egaux.

JE fuppofe 1° queles A D
J deux Triangles. ABC ,

DBE, foient ¢dgaux, & B
queles Augles ABC , DBE,

foient auffi ¢gaux. Cela

érant, jedis queles Cotez F
alentour deces Angles font

reciproquement proportionnaux ; c'elt a dire que
comme AB eft 3 BE, ainfi DB efta BC. Pourle
prouver,

Difpofez les deux Triangles ABC, DBE, en-
forte, que leurs Cotez AB & BE fe rencontrent di--
re&tement au Point B; & du Point CauPoint E
menczla Ligne droite CE. Cela pofé :

Puifque %cs Angles ABC & DBE font égaur,
par {uppofition ; i%s Cotez CB & DB concourent
direCtement, par la Remarquedela 1§.du 1. D'ail-
leurs, puilqueles Triangles ABC & BCE font de
mémc hauteur, ils fontentr'eux comme leurs Ba-

285 5
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zes, parla 1. Prop. Erpartant ABefta BE, com-
mele Triangle ABC eft au Triangle BCE. Mais
Je Triangle ABC eft au Triangle BCE , comme fon
¢gal DBE eft au méme Triangle BCE. Partant-AB
el%i BE, comme le Triangle DBE eftau Triangle
BCE. Mais ces deux Triangles font de méme_hau-
geur ; & par confequent le Triangle D]?E eft an
Triangle BCE ,, comme la Baze DB eftd la\Bau
BC, parla1.Prop. D'ou il fuitque ABeft  BE
comme DB eft 4 BC, par la 11. du 5. Cequ'il
falloit démigntr?r. Y
¢ {uppofe en {econd lieu, -
qu{ lesP PI'rianglcs ABC & A D
DBE ayent 1'Angle ABC B
dgald I'Angle DBE, & que
ABfoitda BE, comme DB
elt 4 BC. Cela ¢rant, je
dis que ces deux Triangles C E
font égaux entr'eux. Pourle prouver, )
La méme préparation que deffus érant {uppofée:

uis que les Triangles ABC & BCE font de méme
ﬁautcut, le Triangle ABCeft au Triangle BCE,
comme ABeft 4 BE, par-la1.Prop. Or ABeft d
BE, comme DBeft BC. par fuppofition. Donc
Je Triangle ABC eft au Triangle BCE , comme DB
et dBC, parla 11. du §. Dailleurs, parce que
les Triangles DBE & BCE font de méme hauteur :
comme DBeft 4 BC, ainfi le Triangle DBE cft au
Triangle BCE. Partant, le Triangle ABC eft au
Triangle BCE, comme le Triangle DBE eft au
méme Triangle BCE. Douil fuit { parlag. Prop.
dn s.) que ces deux Triangles ABC, & DBE,
font égaux entreux 5 Cequ'il falloic démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XV1I
THEOREME XL

Si quatre Lignes droites font proportion-
nelles, le Relangle des extremes [era
égal au Retangle des r;io]enne:: E:
le Reffangle des extrémes eff égal au
Reftangle des moyennes, les quatre
Lignes drostes [eront proportiennelles,

E fuppole; 1°. A A

ue les quatre .
“ (I!.ign:s droi- F E H
tes AB, EF, FG, B -

BC, foient pro:
portiopnelles , en-
forte que AB & BFGCB C F G
BC {oient les ex- o

trémes, & que EF & FG foient les moyennes.
Drailleurs , je fuppole que le Rectangle ABCD foit
fait des extrémes AB, BC; & que le Retangle
EFGH foit faitdes moyennes EF , FG. Cela érant,
je disque ces deux Rectangles font €gaux entr’eux.
Pour leprouver, :

Puifque tous les Angles de ces Rectangles font
droits, ils ont un Angle égaldun Angle. Et de-
plus , il eft fuppofé que AB, COté du premier
Redangle, cft 2 EF, Coté du fecond, comme
FG Coté du fecond, eftd BC, Coté du premier.
Et partant ces deux Rectangles font égaux , par
Ia 14. Prop. Ce qu’il falloit démontrer.

- Je fuppofe en fecond lieu les quatce Ligues droi-

Tome 1. o tes
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tes AB, EF, FG, BC; & que le ReQangle
ABCD, comprisdesextrémes AB, BC, {oitdgal
au Re&tangle EFGH, compris des moyennes EF,
FG. Celaéuant, jedisqueces quatre Lignes font
proportionnelles. C'cft 2 dire que ABeR3EF,
comme FG eft 3 BC. Pour le prouver,

Puifique les deux Reétangles ABCD, EFGH,
font ¢gaux, & que leurs Angles font droits, ils
ontun Angle égald an Angle.” D'ou il fuit ( par
la 14.Prop.) que les Cotez alentour des Angles
¢gaux font reciproquement proportionsaux ; c’e(t
a dire que AB, Coté du premier Redangle, eft
3 EF, Cétd dir fecond, comme FG, Coré du
méme fecond, eit 4 BC, Coté du premier; &
qu'ainfi ces quatre Lignes {ont proportionnelles ;
Cequ'il falloit démontrer.

PROBOSI’TION XVII;
THEOREME XIL

Si trois Lignes droites font proportionnel-
lesy le Rectangle des deux exirémes fe-
ra égal auw Quarré de la moyenne: Et
Ji le Rectangle des extrémes eff égal as
Quarré de la‘rmymm, les trois Li-
gnes drostes feront proportionnelles,

E fuppofe 1°. que les trois Lignes droites AB,

4 EF, BC, foient proportionnelles; que le
Re&angle ABCD foit compris des deux extré-

mes AB, BC ;5 & quele Quarré EFGH foit celui de

la moyenne E¥. Cefadrant, jedisque le Rectan-

gle ABCD et ¢gal au Quarsé EFGH. Pour le prou-
ver, . . Fai-
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Faites la Ligne FG égale 4 EF. Celapofé:
Puifque la Ligne FG eft égale & EF, les quatre

Lignes droites AB, EF, FG, BC, font propor-
tionnelles , par fuppofition. Et partant (par la
Prop. précedente ) le Rectangle ABCD, quieft fai
des deuxextrémes , feradgal au RectangleEFGH,
. quieft fair des deux moyennes. Mais puifque les
. moyennes EF , FG, font égales, leur Rectangle eft
le méme que le Quarré de la moyenne EF , {cavoir
EFGH. Etpartantle Re&angle des extrémes cft
€gal au Quarré de la moyenne ; Ce qu'il falloit dé-

montrer.

Je ‘{uppofe en A A D
fecond lieu,que le '
Re@angle ABCD, | E F E _H
comprisdesdeux B ;

extrémes AB,
BC, foitégalay ; :
Quarré EYGH R FGC B C F G
de la moyenne

EF. Cela rant, je dis que les trois Lignes'AB,
EF, BCy font proportionnelles. Pour le prou-
yer, .

Puifque les deux Re@angles ABCD & EFGH
font égaux, & que leurs Angles font droits , ils
ont un Angle égal 4 un Angle. D'ouil fuit (parla
14.Prop.) queleurs Corez fone reciprequement
proportionnaux; c'eft 4 dire que AB, Coté du
premier Rectangle, eft & EF, Cété du fecond,
comme FG, Coté dufecond, ou fon égal EF, eft d
BC, Cbté du premier. Er ainfi ces trois Lignes
font proportionnelles ; Ce qu'il talloit démonurer.




316 ELEMENS D'’EUCLIDE. .

PROPOSITION XPIII.
PROBLEME. VL

Sur une Ligne droite donnee 4 décrive une .
Figure re@iligne (emblable ¢ fembla-
blement pofee 4 une Figure rediligne
donnee.

E fuppofe quela I{ G ;
Ligne AB, &la D E

Figure rectiligne B o
CDEF, foientdon-
nées; & je propofe |/

de décrire fur laLi B C P
gne AB une Figure

femblablea CDEF, & femblablement pofée;celt
4 dire qui foit telle, que danslaFigurg quieftd
décrire, la Ligne AB foit un Coté homologue 4 un
Cbté de Ia Figure donnde , comme par exempled
CF. Your le faire, '

Prencz un des-Angles de la Figure donnde tel
qu'il vous plaira, comme par exempleC; & du
Point C menez aux autres Angles aurant de Lignes
droites que vous pourrez, telle qu'eft CE, pour
refoudre toute la Figure en Triangles. Cela fait
menez des Points A & Bles Lignes droites AG, BG,
qui faffent avec AB les Ang‘ics GAB, & GBA,
égaux aux Angles ECF, & EFC, chacunau fien,
Puis menez des Points A & G les Lignes droites
AH, GH, qui faffent avec AG les Angles HAG,
& HGA, égaux aux Angles DCE, & DEC, &
ainfide fite, s'il y avoit encore d autres Triangles
dansla Figure CDEF. Cela¢tant, jedis que laFi-

. gure
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re ABGH , décrite {ur laLignedonnée AB, eft
femblable & femblablement pofée i la Figurc
CDEF. Pour le prouver, .
Premierement , de ce que par la conftru@ion
chaque Triangle de I'une des Figuresa deux Angles
égaux a deux Angles d’un Triangle de I'autre Figu-
1¢, le troifiéme Angle de chaque Triangle d'une
Figure s'enfuit égal au troifiéme Angle Ec chaque
Triangle del'aucre Figure ; & partant tous les An-
gles desdeux Figures €tant égaux , chacun au fien ,
les deux Figures font équiangles. )
Deplus, puifqueles Triangles ABG & CFE font
équiangles, il s’enfuit ( par la 4.Prop.) que GB
cﬁt aBA, comme EFelta¥C; & deméme, que
ABeftd AG, comme CFefti CE. Mais puifque
les Triangles AGH & CED fontaufli équiangles:
AGefti AH, comme CEefta CD. Etpartanten
Raifon égale, ABeftd AH, comme CFeft 4 CD.
Deméme, AH eft 3 HG, comme CD eft 3 DE.
~Donc enfin en Raifon égale, GBéfta GH, com-
me EF et 4 ED. Etainfilesdeux Figures ABGH &
CDEF, quifont équiangles, & quiont leurs Co-
tez autour des Angies €gaux proportionnaux , font
femblables . & femblablement pofées ; Cequ'il fal-
loit faire, & démontrer,

. %)- " ‘
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PROPOSITION XIX.
THEOREME XIIL

Les Triangles (emblables font entrenx en
Raifon doublée de leurs Cotez de méme
Raifon. '

E fuppofe que les Trian- A
J lesP ABC & DEF, foient A

jemblables ; que I'Angle D

BAC foitdgal aI'Angle D ;

I'Angle B a I'AngleE; &

I'Angle Cal'AngleF. Cela '

éuant, je disquelesTrian- B GCE B

 gles ABC & DEF font P'una I'autre en Raifon dou-

§léc de leurs CStez de méme Raifon ; c'eft a dite,

qu’ayant trouvé une troifiéme proportionnelle aux
deux Cotez BC-, EF : le Triangle ABC fera au
Triangle DEF, comme BC fera i certe troifiéme
proportionnelle , par exemple 4 BG. Pour le prou-
ver,

Menez du Point A au Pcint G laLligne droite
AG. Cclapofé:

Puifque fes Triangles ABC & DEF font fembla-
bles, AB eft 4 BC, comme DEeft2EF. Etpar-
tant en Raifon alternc, ABeft a DE, comme BC
efta EF. Mais BCeft aEF, comme EF eta BG,
par la l{ﬂ‘rion. Donc AB cft aDE, comme
EFeft % Et ainfi les deux Triangles ABG &
DEF ont un Angle égal d un Angle, (%avoir B égal
aE, & les Cortez alentour de ces Angles recipro-
quement proportiennaux : d'od il fuit qu’ils font
€gaux, par la 1§, Prop. Et partant le Tri{: lé
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ABC feraau Triangle DEF , comme le méme Tri-
angle ABC eftan Triangle ABG. Or ces deux der-
niers Triangles ctant de méme hanteur, }e Trian-
gle ABC ett au Triangle ABG, comme BC cftd
BG, par la 1. Prop. Par confequert le Trian&le
ABCeft aufli au Triangle DEF , comme BC eft 4
BG, ceftadireen Raifon doubléede BCA EF;Ce
qu'il falloit démontrer:

PROPOSITION XX
THEOREME XIV.

Les Polygones (emblables pestvent érre di-

vifez dans un nombre égal de Triangles

- [emblables entr’enx 5 ¢ proportionnaux

- lenrs Touts : Ep ces Polygones font

Pun & Pautre en Raifon donbléc de leurs
Cotez, de meme Raifon.,

"}-'. fuppole que A

} les Polygones

J A ecDE B r £
FGHIK foient

femblables ; enfor- G X

e que I'Angle A

foit dgal a I Angle C D H I

F; l‘Angle Bal'AngleG; I'Angle Cil'Angle H ;

PAngleDal'Angle1; &V Angle Eal'Angle K. Et

deplus , que AB foita BC, comme FG 4 GH ; que

BC foit aCD, comme GH 3 HI; que CDforcd

DE, comme HI4 IK ; & enfin que DE {oic 2 EA,

comme IK efta KF. Ou bicn en Raifon alterne ,

que AB {0ita FG, comme BCeft 4 GH; que BC
: O 4 - foit



320 ELEMENS D’EUCLIDE.
foit 4 GH y comme CD eft 4 HI; que CD foitd
HI, comme DEeft 41K ; & enfin que DE foitd
IK, comme EAcft a KF. Cela érant, je dis pre-
mierement qu’on peut divifer l¢ Polygone ABCDE
en autant de Triangles que le Polygone FGHIK.
Pour le prouver ,
Prencz dans les A
deux Polygones

deux Angles égaur, B ' ' F
commel'Angle A, G X
& I'AngleF; &ui-

rez des Points A&

Fauxautres Angles, C D H I
autantde Lignes droites que vous pourrez ; comme
AC, AD, FH, Fl. Celapofé:

Puilque le nombre des Angles du Polygone
ABCDE eft égal au nombre des Angles du Polygo-
ne FGHIK : ileft évidentqu'il n‘Jl zura ni plus ni
moins de Triangles dans I'un que dans 'autre,

Je dis en fecond licu, que chaque Triangle du
Polygone ABCDE eft femblable a un Triangle du,
Polygone FGHIK ; parexemple. quele Triangle
ABC cft femblable au Triangle FGH; le Triangle
ACD au Triangle FHI; & le Trangle ADE au
Triangle FIK. Pourle prouver,

Puifque I'Angle Beft égal i 'Angle G , & quele

. Coté AB eft auCéeé BC, comme FGAGH, par
fuppofition : il s’enfuit {par la 6. Prop.} que les
deux Triangles ABC & FGH font femilables, &
dquiangles. On prouvera de méme, queles deux
T, riang?es ADE & FIK font auffifemblables , &
équiangles. Et quant anx Triangles ACD & FHI :
puifque les Angles BCD & GHI font égaux, par
fuppoficion ; fi on en retranche les Angrcs BCA&
GHF , qui ont été prouvez ¢gaux , les Angles
reftans ACD & FHI feront aufli égaux entr’cux.
De méme, fi des Angles CDE & HIK, qui font
¢gaux -par {uppofition , on retranche les Aﬁgli

D
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ADE & FIK , qui ont €té prouvez égaux , les An-
gles reftans ADC & FIH feront aufli duaurx en-
tr'eux ; & ainfi les deux Triangles ACD & FHI
font équiangles , pat 12 32.du 1. & par conlequent
fcmbI:Lles.' Et partant chaque Triangle d'undes
Polygones , eft femblable a un Triangle de l'autre
Polyoone; Ce qu'il falloit démontrer.

Je dis en troifiéme lieu,. que les Triangles des
deux Polygones font proportionnaux a leursTouts; .
c’efta dire, que comme un Triangle eft 4 fon fem-
. blable , ainfi un des Polygones eft & I'autre. Pour

le prouver,

Puifque les Triangles ABC & FGH font fembla-
bles, le premier eftau fecond , en Raifon doublée
du Coté BC au Coté GH , pat la Propofition pré-
cedente. Or puiﬁ}uc BCefti GH, comme CDeft
3 HI, par fuppofition: la Raifon doublée de BC 3
l(—;fH , ¢ftlaméme que la Raifon doublée de CD a

I. Donc le Triangle:ABC eftan Triangle FGH
en Raifon doublée de CDa HI. Mais le Triangle
ACD érant femblable au Triangle FHI, 'un eft
auffi 4 l'autre en Raifon doubléede CD4A HI. Ee
pariant le Triangle ABC eft au Triangle FGH,
comme le Triméic ACD eft au Triangle FHI. De
méme, le Triangle ADE étant femblable au Trian-
gle FIK , l'un c%l i 'autre en Raifon doublde de
DEAIK: oubien parceque DEeftd IK, comme
CD eft 4 HI: le Triangle ADE eft an Triangle
FIK . en Raifon doubléede CD 4 HI, c’eft d dire,
comme le Triangle ACD eft au Triangle FHI, ou
comme le Triangle ABC au Triangle FGH, puif-
guc ces Triangles {ont auffi entr’eux en Raifon

oubldede CD 4 HI, commeila été prouvé. Puis
. donc que nous avons d’une part plufieurs Trian-

gles, & aurantd’autres d'uncautre part, qui font
entr'eux en méme Raifon : il fuit (parla12.du.)
que comme chaque Triangle d’une parteft d fon
femblable de l'autre part , ainfi tous les Triangles

: (O d’'une
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d'une part font 4 tous les Trianglesde I'autre, c'eft
ddire, ainfi 'un des Polygones eft 41"autre Poly-
one; Cequ'il falloit encore démontrer.

Jedis en dernier lieu, quele Polygone ABCDE
eft au Polygone FGHIK , en Raifon doublée de
leurs Cotez de méme Raifon , par exemple , en
Raifon doublée de CD a HI. Pour le prouver,

. Le Polygone ABCDE eft au Polygone FGHIK ,
comme chaque Triangleeft 4 fon ('Zmblablc » COM-
meil vient d'étre prouvé. Or chaque Triangleeftad
fon femblable en Raifon doublée de CD a HI, com-
meil a auffi été prouvé. Donc le Polygone ABCDE
eft au Polygone FGHIK , en Raifon doubléede CD
i HI ; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXIL
THEOREME XV

Les Figures refilignes [emblables & swe
ménie, [ont (emblables entrelles.

E fuppbfc que laFi-

] gure rechligne A A

foit femblable 4 Ia . '
Figurereltilgne B; & - .
qu% la Figure reili- A B ¢

ne Cfoiraufli fembla-

le i Ia Figure reciligne B, Cela drant, je dis que
les deux Figures A & C font femblables entr’clles.
Pour le prouver ,

Puifque les deux Figures A & B font femblables,
Ies Angles de la Figure A font dgaux aux Angles de
fa Figure B, parlas. Definition. Et puifque Ja Fi-
gure C eft femblable a la Figure B, les Angles dela
Figure € font aufli égaux aux Anglesdea méme

’ Figure
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Figure B. Et parrant les Anglesde la Figure A font -
¢égaux aux Anglesdela Figure C. D'aitleurs, puif-
que les Fi%urés A & B font{femblables: les Corez
qui font alenrour des Angles de la Figure A, font
proportiormaux aux Cotez qui font alentour des
Angles qui leur font égaux dans la Figure B, parla
1. Definition, Ex de méme; puifque les Figures B
& C font femblables: Jes Ctez qui font autout des
Angles de la méme Figure B, fone aufli propor-
tionnaux aux Cotez qui {ons auteus des Angles qui
leur {ont égaux daus la Figure C. D'ouil fuit, que
les Cdrez qui font autour des Angles de la Figure A,
font ptoportionmaux dux Cotez qui font aurour des
- Angles qui leur font ¢gaux dans laFigure C. Et
m:am les Figures A & C font femblables ; Cequ'it

Oit d¢montrer. . - : .

3

e YA ¢

L ou);g-);y;
&34

-
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PROPOSITION XXII
THEOREME XVIL

- 8t gquatre Lignes droites font propertions
nelles, les Figures [embiables & fem-
blablement pofées fur ces Lignes, f[t-
ront auffi proportionnelles: Er fi qua-
tre Figures [emblables & femblable-
ment pofées [ur quatre Lignes droites,
Jont proportiennclles, ces quatre Li-
gnes drostes ferons auffi proportionnel=
les.

Efuppofc premierement que les quatre Lignes
AB, CD, EF, GH , loient proportionnel-
les ; & que les F:gurcs ABI, CDK, & les

Fl ures

EM,GO,

foxcmi L M )
oyl N OT_V
fembla- I ,

bl

pofées A BC DE TG HR §

* tur cesquatre Lignes. Cela drant, je dis que ces
quatre Figures font proportionnelles; c'eft 4 dire
que AB1 eft 1 CDK, commeEM eft 3 GO. Pour
le prouver.

Puifque les Figures ABI & CDK font femblables:
ABlcft i CDK, enRaifon doubléedSAB 4 CD,
par
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parla 20. Prop. Etpuifque ABet 4 CD, comme
EF efta GH, pariuppofition : Ja Raifon doublde
de AB4 CDeftla méme que la Raifon doublée de

EF4GH. Deméme, puilqueles Figures EM & -

GO font femblables: EM eft 3 GO, en Raifon
doublée de EF4 GH. Partant la Figure ABI eft 4
la Figure CDK , commeJa Figure EMeft 4 Ia Fi-

gure GO, parlaz1.dug. Cequiil falloit démon-

trer.

Je fuppofe en fecond lieu , que les quatre Figures
ABI, CDK, EM, GO, qu f{ont femblables &
{emblablement pofées fur les quatre Lignes dreites
AB, CD, EF, GH, foient proportionnelles.
Cela éeant, je dis que ces quarre Lignes font auffi
proportionnelles, Pour leprouver, .

Suppofons que RS foit une quatriéme propor-
tionnelle aux trois Lignes droites AB, CD, EF,
parla 12. Prop. & quela Figure RSVT ddcrite fur
certe Ligne , foit femblable & {emblablement po-
fée 2 la Figure EM, oua GO, par la 18. Prop.
Celapofé: ) ‘

Par ce qui vient d'étre démontré , comme ABI
ferai CDK, ainfiEM feraa RV. Mais ABI eft

aufliaCDK, commeEMeftd GO, par fuppofi-.

tion. DoncEMeft iRV, comme 4 GO. D'ou il
fuit (par la 9. Prop. du §.) que les Figures GO
& RV font égales. Mais elles font auffi femblables ,

ar la conftruction ; parrasit les Lignes GH, RS, "

ur lefquelles elles fonr décrites , font égales. Com-
me donc la Ligne RS eft une quatriéme Pioportion-
nelle aux trois Lignes AB, CD, EF : la Ligne GH
fera auffi une quatriéme proportionnelle aux mé-
mesLignes; ceftddire, que ABferai CD, com-
me EF 4 GH; Ce qu'il falloit démontrer.

07 PR Q-
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PROPOSITION XXIII.
THEOREME XVIL

Les Parallelogrammes équiangles font en- .
" treux en Raifon compofée de celles de
leyrs Coteéx.

E fuppofe que les
J Pataﬁclo rammes - | A ' )] R
AC & CF foient |p c G

I'Angle BCD foit égal
4 'Angle ECG. Cela E
éant, je dis que le ik F
Parallelegramme AC '
eftaa Parallelogramme CF, en Raifon compofée
de BCiCG, & deDCi CE. Pour le prouver,
Difpofez ces deux Parallelogrammes enforte que
leurs Cétez BC, CG, ferencofitrent directement
au Point C ; par méme moyen les deat aacres C5-
tez DC, CE, concourront auffi diretement , pat
la Remarque de la 15.du 1. Prolongez les Corez
AD, FG, jufqu’d cequ'ils fe reicontrent au Point
H. Puisayant prisd difcrerion la Ligne I, faires
(parlaxz. Prop.) quecomme BCeftiCG, ainfi
laLigneIfoicala Ligne K ; & comme DC eft &
CE, ainfilaLigne K foitd laLigne L. Celapofé:
Puifque Ics Lignes AH, BGg » font paralleles,
& queles Lignes ED, FH , font auffi paralleles: la
Figure DG eft un Parallelogramme. Et puifque
les Parallelogrammes AC ,O%G » font de méme
hautenr: ACeftd DG, commeBCaCG, parla
1. Prop. Mais comme BC eft 4 CG, ainfileftd
K, pat laconftruction. Donc AC eft 2 DG, com-
’ ’ me

dquiangles , & que I
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me 1 eft 3 K. De méme, puifque les Parallelo-

" grammes DG, CF, fontde méme hauteur: DG.

elta CF, commeDCefta CE. OrDCefta CE,

. comme K eft 3 L, par la conftruttion. Partant

DGeft aCF, comme Keft 2 L. Nousavons donc

" trois Grandeurs AC, DG, & CF, d'une pare,

& trois Grandeurs 1, K , L, d’autre part, lefquel-

les prites deux 4 deux font proportionnelles. Par-

tanc en Raifon dgale elles feront encore (yropor-

tiomnelles, parla22. Prop.du ¢. Et ainft le Pa-

rallelogtamme AC fera au Parallelogramme CF,

comme I eft 4 L. Maisla Raifonde 14 Left com-

{éedes Raifonsde Id K, & deKaL, qui fone

mémes que les Raifonsde BCA CG, & de DC

i CF. Doncle Parallclogramme AC-eft au Paral-

lelogramme CF, en Raifon compofée de BC 3
CG, & deDCa CE; Cequ'il falloitdémontrer.

PROPOSITION XXIV.
THEOREME XVIIL

En tout Parallelogramme , les Parallelo-
grammes qui font alentour du Diame-
tre, ©° qui omt un Angle commun
avec Iniy Iui font femblables, & (em-
blables entr’eux.

les Parallelogsammes GE , FH , foiem alen~

tour de fon Diarneure BC, & deplos, quiils
ayentles Angles B & C communs avec lui. Cela
€tant, je dis premierement que les deux Parallelo-
~grammes GE, FH, font femblablesau Parallelo~
*gramme AD. Pourle prouver, - Les

]E fuppofe le Parallelogramme ABDC, & que
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Les Angles GCE & FBH , qui font les oppoflez
dans le Parallelogramme AD , font égaux entr’eux ,
parla 3 4. Prop. du 1.0r les Angles GIE & FIH font
dgaux 4 ces premiers Angles, puis qu'ils leur fone
auffi oppofez dans les Parallelogrammes GE & FH.
Et parrant ces quatre An- C :
gles font égaux entr’eux, T 57}
De forte que les trois Pa- \
rallelogrammes AD, GE, G I
FH, ont déja chacun H
deux Angles dgaux 4 A F
deux Angles. D'ailleurs, - B .
puifque les Lignes AB, GH, fontparalieles, par
fuppofition , & que la Ligne droite CGA tombe
deflus : I’Angle exterieur CGI eft égal d fon oppo-
féintericur A, parlaz9.Prop. du 1. De méme,
puifque les Lignes AC, FE, font paralleles, &
1

ue la Ligne BA tombe defus: I'Angle exterieur
B eft encore €gal a fon oppofé interieur A. Et
ainfi les trois Angles G, A, F, font égauxen-
- tr'eux. Etparce que I'Angle E eft égal 4 {on oppo-
fée G; quel’Angle Deft égald fon oppofé A; &
quel’Angle Heft égal i fon oppol€ F, par la 34.-
Prop.du 1 ces trois AnglesE, D, H, font auflt
dgaux entr'eux. Voila donc encore les deux An-
gles reftans d'un de ces Parallelogrammes , égaux
aux deux Angles reftans de chacun des deux autres.
Et par confequent ces trois Parallelogrammes font
équiangles. Deplus, les Triangles CGI & CAB,
qui ont d¢ja les Angles G & A dgaux , ayant enco-
rel’ Angle GCl commun,. {ont équiangles , par la
32.Prop. du1. Etpartant (parla’s. Prop.) CG
cfta GI, comme CAeft i AB. Sibien que les Pa-
rallelogrammes GE & AD ¢tant dquiangles, &
leurs Corez alentour des Angles égaux ; propor-
tionnaux : I'un eft femblable & 'autre. De mé-
me, les Triangles IFB & CAB, qu ont déja les
AnglesF & A ¢gaux, ayant encore I’Angle FBI
com-
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commun, font aufli équiangles, parla ;2. Prop,
du 1. Et partant {par la 4. Prop.) IF ¢ft A FB,
comme CA eftd AB. Sibien que les Parallelogram-
mes FH & AD érant auffi équiangles, & leurs Co-
tez alentour des Angles égaux, proportionnaux :
I'un eft aufli femblable 4 l'autre; Ce qu'il falloi.
démontrer.

Je disen fecond licu ,_queles Parallelogrammes:
GE & FH font femblables entc’eux.

Car puis qu'ils font tous-deux femblables au Pa-
rallelogramme AD, il s'enfuit ( parla 1. Pro&)
qu'ils fonr auffi femblables entr’eux ; Cequ'ilfal-
loit démontrer. :

PROPOSITION XXV
PROBLEME VIL

Deux Figures reftilignes érant données , en
decrire une trosfieme , [emblable s lune
& égale a Dantre.

" E {uppofe que les deux X

Figures ABC, & D '
foient donndes ; &’ vl\a

je propofe d'en décrire

une troifiéme , fembla- G :
ble 4 laFigure ABC, & A c
égaled la Figure D. Pour

I¢ faire, H EF

Décrivez ( par la 44. D \
* Prop.du1.) fgrlaLignc g
AC le Parallelogramme Rectangle AF , égal ila
Figure ABC. Puis (par la 45.Prop.du1.) décri-
vez fur AE le Parallclo%:amn}c AH, égalalaFi-

gure donnde D. Aprés cela déerivez fur GCle dzmi-
. - : er-
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Cercle GIC ; & aprés avoir ¢levd au Point A la Per-

pendiculaire Al , fi longue, qu’elle rencontre la Ciz-

conferenceauPoint 1: décrivez { par la18. Prop.}

fur AllaFiguse AIK, femblable i la Figure donnce

ABC. Ecalors je dis que certe Figure AIK fera dga-

Ie i la Figure donnde D. Pout le prouver,
LaLigne Aleft moyen- X

ne proporcionnclle entre I D
AC, & AG, par la 13. ‘
Prop. c'eft a dire , que N
ACeftd Al, comme AL : 4

eft 1 AG. Et par confe- G A Cc
quent AC eft 4 AG, en .
Raifon doublée de AC 2 H EF
Al Or les Figures ABC . D\
& AIK étant{femblables , g
I'une et 4 l'autre en Raifondoubléede AC 2 AT,
parla19. & 10. Prop. Donc la Figure ABCeftd la
Figure AIK, comme AC eft 4 AG. Dailleurs,
puifque les Parallelogrammes AF , AH, font de
méme hauteur: comme AC eft i AG, ainfi AF
eft 4 AH. Partant la Figure ABC cft 4 la Figure
© AIK, commele Paralle?ogrammc AF eftau Paral-
lelogramme AH. Et en Raifon alterne, la Figure
ABCeftau Parallelogramme AF, comme la Figure
AIK eft au Parallelogramme AH. Or la Figure
ABCeft égalean Paraﬂelogrammc AF, Fr la con-
ftru&ion. Donc la Figure AIK eft aufhi égale an
Parallclogramme AH. Mais le Parallelogramme
AHelt égal i la Figuredonnde D, par la conftruc-
tion. Doncla Figure AIK eft aufli égale i laFigure
donnée D ; Cequ'il falloit faire, & démontrer.
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" PROPOSITION XXVL
THEOREME XIX

Si d'un Paml}clogmmme on retranche un
Parallelogramme [emblable ¢ fembla-
- blement pof¢ au total y €~ ayant un An-
- glecommun aveclus . le Parallelogram-
me retranché [era alentour du Diametre
du Parallelogramme total.

E fuppofe que du Parallelo- A
gramme ABCD l'on ait re- ¥
tranché Je Parallclogramme G

GE , qui lui eft femblable & fem-

blablement pofé, & quial’An- .
le GAE commun avec lui. Ce:
érant, je dis quele Parallelo- B -

logramme GE eft alentour du Diametre du Paralle-

lograme total BD ; c’eft adire, qu'en menant une

Ligne droite du Point A auPointC, élle paffera

par'Angle F. Pourle prouver,

Sicela n’éeoit, il fandroit que cette Ligne paflit
par quelquiautre Point que par le Point ¥. Suppo-
fonsdonc, s'ileft poffible, que ce foit pa: le Point

. H, comine faitici AHC. Celapofé:

Entirant la Ligne Hl parallclc d AE , il s’enfui-
vioit que le Parallelogramme IE feroit alentour du
Diametre du Parallelogramme BD. Or ces deux
Paraliclogrammes ont I'Angle IAE commun. Et
partant (par la 24.Prop.) e ParallelogrammeIE
feroit femblable au total BD. Mais le Parallelo«
gramme GE eft fuppofé femblable au roal BPD.

ar
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Par confequent le Parallelogramme IE , & le Paral-
lelogramme GE , feroient femblables, parlazr.
Prop. Et partant le Coté IH feroit an Coré 1A ,
comme le Coté GF eft au C6té GA. Or IH eft égal
4GF, puis qu'ils fontles Corez AR D
oppofez du Parallelogramme g
GH. Et partant 1A feroit aufhi <
€gald GA, par la 14. Prop.du | F

s 3 c'eftadire la partie au tout;®
cequi eft impoffible. 11 eft donc
impotfible que la Ligne droite Bl
menée du Point A au Point C, pafleparailleurs
que par le Point F. Et par confequent , le Parallelo-
gramme GE eft alentour du Diametre du Parallelo-
gramme BD ; Ce qu'ii falloit démontrer.

PROPOSITION XXVII'
THEOREME XX

Si on applique & wne Ligne droite tant de
Parallelogrammes que Pon woudra-,
chacun defquels défaille d'un Paralle_
logramme [emblable & un antre qui eft .
déja décrit [ur la moitié de cette Li-
ogne: le plus grand de tous [era celui
qui [era décrit fur lautre moitié, le-
guel [era egal ¢ [emblable an Dié-
fant.

E fuprofc que laLigne droite AB foit donnde ;
qu'elle aic été coupde en deux dgalement au
Yoint C ; & que furlamoitié CBl'on ait décritle
. . Paral-
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Parallelogramme CE ; & qu'aprés cela 'on ait
achevé de décrire fur la Ligne AB le Parallelo-
gramme AE. Par ce moyen, il fera vrai de éi-
re, que le Parallelogramme AD fera a}:{phqué ila
moitié de la Ligne droite AB, & défaudra du Pa-
rallelogramme” CE, décrit fur l'autre moiti¢, &
auquel il eft égal, par la 36. Prop. du 1. Cela
éant, je dis quele Parallelo- £
§rzmmc AD eft Ie plusgrand H DO

e tous ceux ﬁ‘peuvcnt dire { F
appliquez fur MLigne AB, & P

- défaillansd’un Parallelogram-

me femblable au- Parallelo-

gramme CE, qui avoit été au-

;g}aravant déc.t?t fur la moitd A CK B
~ CB. Pourleprouver,

Tirez le Diametre DB ; & ayant pris d difcretion

dans ce Diamerre le Poine G, menez par le Point
GlaLigne FGl parallele 3 AB, & la Ligne KGO
parallele a CD. Cela pof¢:
- Le Parallelogramme AG fera appliqué dlaLi-
gne AB, &dé audra du Parallelogramme KI, le-
quel (parla 24. Prop. ) ferafemglablc au Paralle-
logramme CE. Il s’agic donc de montrer que le
Parallelogramme AD eft plus grand que le Paralle-
logramme AG. Pour l¢ prouver,

Les Supplémens GE & CG font égaux, par la
43.du 1. Sidoncon leur ajolite le Parallclogram-
me KI, le Parallelogramme KE fera égalau Pa-
rallelogramme CL. Or le Parallelogramme APeft .
auffi égal au Parallelogramme CI, parla 36. Prop.

_du 1. puifquiils fon fur Bazes égales & entre mé-
mes Paralleles. Partant le Parallelogramme KE cft

.¢gal au Parallelogramme AP. Donc enleur ajoil-
tant le Parallelogramme commun CG , il s’enfuivra

que le Gnomon LNM fera égal au Parallelogramme
AG. Or le Panallelogramme CE ef} plus grand que
le Gnomon LNM , quin’clt que fa parue; & par
con-
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confequent , il eft plus grand que le Parallelogram-

me AG. D’oilfuit, que le Parallelogramme AD,

qui eft égal au Parallelogramme CE , eftaufhi plus

§rand que le Parallelogramme AG ; Ce qu'il falloit
émontrer.

PROPOSITION XXVIIIL
PROBLEMEJIII.

Une Ligne droite étant donnée , y appli-
guer un Parallelogramme égal a une
Figure refliligne donnée, ¢ defasl-
lant dun Parallelogramme [emblable a
un Parallelogramme donné: Mais il
faut que la Figure donnée ne f[oit pas
plus grande qu'un Parallelogramme ,
qus étant applique & la moiti¢ de la Li-
gne donnéey feroit femblable au Paral-
lelogramme donné,

JE furpof'e que la Lignedroite AB, la Figure C,
& le Parallclogramme D, foient donnez ; &
que cette Figurc ne foit pas plus grandc que le Pa-
rallelogramme AF , qu eft décrit fur la moitié de
la Ligne AB, & qui eft femblable au Paraliclo-
gramme dontié D. ‘Et je propofe d’appliquer 4 la
Ligne AB un Parallelogramme égal a la Figure
donnde G, & défaillant d*un Parallelogramme {cm-
blable au Paralielogramme donné D. Pour lc faire,

Décrivez {ur EB, moitié de la Ligne donnde,
Ig Parallclogramme EG, {emblable au Parallelo-
- gram-
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gramme donné D. Puis achevez de décrire fur la
Ligne AB le Parallelogramme AG. Par ce moyen
AF fera un Parallelogramme appliqué 4 la Lione
AB, & d¢faillancdu Parallelogramme EG [embla-
ble au Parallelogramme donn¢ D. Or ce _Pzrallc-
logramme AF, quiecft déerit fur la moicié fic la
Lizne AB, ou il cft égal 4 la Figure donnnéeC

ouileft plusgrand ;
car il ne doit pas
&tre plus petit, par : I

la fuppofirion. $'il
eft égal, on aura
“fait ce qu'il falloit
faire 5 s'il eft plus

KL
grand, trouvez (par H FN o G
h.. Remarque de
1a 45. Prop. du 1.) 'L L
Pexcez dont cette O,! NI \7\4%{} R

Figure C eft furpaf-
- {fée par le Parallelo-

logramme AF, ou A B S B
par EG, qui lui eft égal, par la 16. Prop. dur.
Puis (parla 2. Prop.) décrivez le Parallelogram:-
meKM, dgalacétexcez, & quifoicfemblableau
Parallelogramme donsné D. Puis ayant pris FO éga-
leaIM, & FN dgale d 1K : menez par le Point O
la Ligne OS parallele 1 FE , & parle Point NlaLi:
ne &l'para leled AB. Alors je dis que le Pacalle-
ﬁ) ramme AP, qui eft appliqué ala Ligne donnée
"AB, eft égal i laFiguredonnéde C; & quelePa-
rallelogramme SR, dountil eft défaillant, eft fem-
blable au Parallelogramme donué D. Pour le prou-

¥¢r, ~

Puifque les Parallelogrammes EG & KM ont été
faivs femblables au Parallelogramme donné D, ils
font femblables enty’eux , patfas1. Prop. & I'An-
gc NFO eft égalal'Angle KIM. Drailleurs, les
igues FO , FN, ayant €té prifes égales aux Li-
gues
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gnes IM, IK : le Parallelogramme NO eft égal &
\ %cmblablc au Parallelogramme KM , & par confe-
quent auffi au Parallelogramme EG ; avec lequel
ayant I Angle NFO commun, il s’enfuit ( par 1a 26.
Prop. ) que ces deux Parallelogrammes font alen-
tour du méme Diametre. Etpartant, tirantla Li-

gae droite¥B, elle
paflera par le Point
P. Dailleurs, Ie ' T

Parallelogramme
NO érant ¢gal au-
Parallelogrammc
KM, quieftl'excez

. KL
dont le DParallelo- H] ¥ ol G
ramme EG furpafle .
ﬁ Figuredonnde € : T
il s'enfuit que le ] N| V

R
e Figute dommgs | X
E S B

C. Mantenant, les A .
Supplémens EP & PG font égaux, par lags.dur.
- Donc en leur ajofitant le Parallelogramme .com-
mun SR, le Parallelogranime ER fera égal an Paral-
lelogramme SG. Or le Parallelogtamme AN eft
¢gal au Parallelogramme ER, para 1 6. du 1. Donc
le Parallelogramme AN eft aufli égal au Paraliclo-
Fammc SG. Sidonconijoiited ces deux Touts
e Parallelogramme EP ; ils'enfuivra que Je Paral-
lelogramme AP fera égal au Gromon TV. Mais le
Gnomon TV aété prouvé ézal 2 la Figure donnée
C. Donc leParallelogtamme AP cftaufli égal 4 la
Figure dongée C. Deplus, le Pardllelogramme
SK érantalentour du Diametre du Parallelogram-
me EG, luj cft femblable, par la 24. Prop. 1l
eft donc aufli femblable au Parallelogramme don-
néD, par laz2r. Prop. Quicfttoutcequ’il falloit
faire, & démontter,

P RO-
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PROPOSITION XXIX.
" PROBLEME IX

Une Ligne droste érant donnée, y applis
guer wn Parallelogramme égal & wne
Figure rettiligne donnée, ¢~ excedant
d'un Parallelogramme [emblable 4 un
Parallelogramme donné.

E fuypofc quelaLignedroite AB, la Figure C,

& le Parallelogramme D, foient donnez; &
jepropofed'appliquer a laLigne AB un Paral-
lelogramme ¢gml 3 1a Figure donnée C, & exce-

dant d’un Parallelogramme femblable au Paralle-
logramme donné D. Pour le faire, ‘

F GM _
! D , . I K
Q]
ERND

A— P
S 1 [ c ll[
. L. ON :
Coupez la Ligne AB en deux dgalement au Point

"E 3 & f{ur la montié EB décrivez ( parla 18. Prop.)

le Parallelogramme EG, femblable au Parallelo-
ramme donné D. Puis ayant décrit (parla 45.
rop. du1. & parla 2. Prop. dece Livre) le Pa-
rallelogramme HIK , égala la Figure donnée C &
au Parallelogramme EG ,pris enfemble , & {embla’
ble au Parallclogramme donné D: prolongez le
COoté FGversM, & FE vers L, cnigmc que TM
Tome I P foit
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oitégald IK , & FLd IH. Cela fait, menez par
le Point M la Ligue MN paralicle 2 FL; par le
Point L la Ligne EN paralleled AB; & par le
Point A, laLigne AS parallele 2 FL: & prolon-
gezlaLigne AB jufqu'en P> & la Ligne LN juf-
qu'd cequ'elle rencontre la Ligne AS au Point S.
Cela étant, jedis que le Parallelogramme SP, qui

—F . GM

[»]

L ON

cftappliqué a laLigne donnée AB , cft égaldlaFi-

gure C; & que le Parallelogrammg OP, dont il

eft excedant, eft femblable au Parallelogramme
. donné D. Pour le prouver,

Puifque les Parallelogrammes EG & HK ont ¢té
faits femblables au Parallelogramme donné D, ils
font femblables entr’eux , parlazr1.Prop. & I'An-
gle HIK eft €gal 4 I' Angle EFG. Etd'autant queles
CotezFL , FM , du Parallclogramme LM , ot été
pris égaux aux Cotez HI, 1K, du Parallelogramme
HK:: le Parallelogramme LM eft égal & femblable
au Paraliclogramme HK , & par confequent auffi
femblable au Parallelogrammedonné D, & au Pa-
rallelogramme EG. Deplus, les Parallelogrammes
LM & EG éeant femblables,& ayant I’ Angle F com-

. mun, ils fontalentour duméme Diametre FBN ,
parla 26. Prop. Dailleurs, le Parallelogramme LM
érant dgal au Panaﬂelogxammc HK, quiaédiéfait
égal 4 iga Figure donnée C & au Parallelogramme
EG:ils’enfuit que le Parallelogramme LM eftaufli
gal i la Figare donnée C& au Parallelogramme
EG ; & par confequent que le Gnomon QR «ft ég!a.l

’ ’ - a a
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#1aFigure donnée C. Maintenant,d autant que (par
“lag3.dur.) leSupplément GPeft €gal auSupplé-
ment EQ , & que le Parallelogramme AL eft égal &
EO,parla 36.du 1:il s‘gnfuit que Je Parallelogram-
me AL cft auffi égal au Supplément GP. Et pastant
en leur ajofitant le Parallelogramme commum LP,
le Parallelogramme SP fera ¢gal au Gnomon QR.
Or ce Gnomon a éré prouvé €gal i la Figure donnée
C. Partant le Parallelogramme SP , qui eftappli-
qué a la Lignedroite donnée AB , eft égal i la Figu-
re donnde C. Etdautant que le Parallelogramnje
OP, dont le Parallelogramme SP excede, eft
fernblable au Parallelogramme LM, par la 24,
Drop: il éft aufli femblable au Parallelogramme
donné D5 Qui eft tout ce qu'il falloit faire, & dé-
mountrer, :

PROPOSITION XXX.
" PROBLEME X.

Couper une Ligne droite donnée, felon la
mayenne ¢ extreme Raifon.

droite AB foit donnce ;

]E fuPpofc ue la I;ignc C B

& je propofe dela cou- § G H
per felon la moyeune &ex-
tréme Raifon. Pour le fai- v
e, . D E A F

Décrivez ‘fur la Ligne :
ABle Quarrd AC. Coupez le Cbt¢ AD en deux
€galementau Point E. Du Point E au Point B me-
nez la Ligne droite EB. Prolongez la Ligne EA
vers F, & prenez EF égaled EB. Enfuite, décri-
crivez fur AF le Quarrd AH, & prolongez HG
. ) P2 vers
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vers I, Celaétant, jedisquelaligne ABelt cou’
pée au Point G felonfa moyenne & extréme Rai-
fon, ceftidireque ABefta AG, comme AGeft
4 GB. Pour le prouver,

Par cette conftruction, & par le raifonnement
de la 11.Prop. du2.il eft évident que le Re@an-
gle 1B eft c’gal au Quarré AH. D’odilfuit, par fa
14.Prop. de ce Livre, que comme CB, ou AB
fonc'%a e, eftd AG, ainfiGH, ou AG fon éga-

Ie, efta GB; Ce qu'ilfalloit faire, & démontrer.

PROPOSITION XXXI.

THEOREME XXI

. 8i fur les trois Cotez d'un Triangle Re-
" &angle fonr décrites trois Figures [em~
blables ¢ [emblablement pefees: celle
qus eft décrite fur le Coté qus [onutient
U Angle droit, eff egale anx deux an-

tres. - :

E fuppofe que le Trian-
gle ABC foir Rettan-

'gle-, que I'Angle BAC G é‘
ioit droit; & que fur les * /i
trois COotez AB, AC, BC, Bi
foient ddcrites les trois Fi- K c
gures FA, AL, EC, qui
foient femblables & fembla- E D

blemante pofées: Cela eant, -
je dis que la Figure EC, décrite fur le Coué
BC, qui foiitient I'Angle droit BAC, eft égale

aux

t
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aux deux autres FA & Al. Pour le prouver,
Abaiffez du Point A la Ligne droite AK, per-
fmndxculaireila Ligne BC, Cette Ligne AK ( par
a 8. Prop.) divifera le Triangle ABC en deux
Triangles femblablesentr’eux , & au total; & les
Cotez AB, BC, CA, qui fottiepnent chacun un
Angle droit, feront homelogues, ou de méme
Raifon. Enfuite dequoi (par la 19. Prop.) le
Triangle AKB eft au Triangle ABC, en Raifon
doubléede AB 4 BC. Orles Figures FA, EC, qui
font fuppofées femblables , font auffi I'une d I'auzre
en Raifon doublée de ABABC, parlazo. Prop.
de ceLivre. Er partant le Triangle AKB eft au
Triangle ABC, comme {aFigure FA eft 41a Figu-
re EC. Drailleurs, le Triangle AKC eft au Trian-
le ABC, en Raifon doublde de AC a BC, par
Ja 19, Prop. Mais ( par la 20.Prop.) la Figure
AI eft aufh i Ia Figure EC, en Raifon doublée
de AC 4 BC. Partant le Triangle AKC cft au
- Trangle ABC, comme la Figure Al eft ala Figure
EC. Nousavonsdonc le Triangle AKB, premie-
re Grandeur, quicft au Triangle ABC, feconde
Grandeur, comme la Figure FA , troifiéme Gran-
deur, eft 4 la Figure EC, quatriéme. Deplus,
nous avons le Triangle AKC), cinquiéme Gran-
deur, quieftalafecond: ABC, commela Figure
Al, fixi‘me Grandeur, cft 3 Ja quatriéme EC,
Partant (parlaa4. Prop. du §.) comme la pre-
micie GrandeurgAKB, & la cinquiéme AKC,
priftscnfemble, fontd la feconde ABC; ainfi la
troificme FA , &lafixiéme AlI, prifes enfemble,
font alaquatr:éme EC, Or la premicre AKB, &
la cinquicme AKC, prifes enfemble, font ¢gales
a lafeconde ABC, puifqu’elles conviennent, Donc
latroifi‘me FA, & la fixiéme Al, prifes enfem-
ble, fontaufii dgalesdla quatricme EC; Ce qu'il
falloit d¢mountrer.

P P R O-
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PROPOSITION XXXII.
THEOREME XXILIL

Si deux Tri;ngle:, qui ont deux Cotez .
proportionnaux a deux Cotez.o fons dif=
pofez de selle forte qu'sls faffent un An-
gley & quelenrs Cotez homologues foient
paralleles : les denx awsres Citez (e
rencontreront direltement.

les deux Trian-

JE fuppofe quedans A

les ABC, & D
DCE, le Cowé AB
foit au Coté AC,
commele Coté DC L

eftan Coté DE; & B Cc E
que ces deux Triangles foient difpofez de telle forte
qu'ils faflent 'Angle ACD ; & que leurs Gorez ho-
mologues {oient paralleles, c'eftddireque le Co-
té Al foit parallcle au Coté DC, & le Coré ACau
CO:¢ DE. Cela éuant, je dis que les deux autres
Cotez BC, CE, f¢ rencontrergnt directement.

Pour le prouver ,

Puifque la Ligne droite AC tombe fur les Lignes
. AB, DC, qui font paralleles par fupgofition:
VAngle ACDeft ¢gal a1'Angle A, quilui eft op-
poféalternativement , parla 29. Prcp. du 1. De
méme, puifque la Ligne droite CD tombe fur les
deux Paralleles AC, DE: I'Angle D cft égal i fon
oppoléalrernativement ACD. Et partant fes deux
Angles A & D foat égaux entr’eux. Et puifque les
. Caotez
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Corez qui font alentour de ces Angles, font pro-
portionnaux , par fuppofition : lesdeux Triangles
ABC & DCE font &quiangles, par la 6. Prop.
Par confequent I’ Angle B eft égal 4 I'Angle DCE
& I'Angle ACB égal 4 I'Angle E. Maintenant, puif-
quel’Angle DCE e} égalal’Angle B: fil'onajoii-
ted'unl’Angle ACD, & al'autre I'Angle A, qui
font égaux: les deux Angles DCE & ACD, ou
bien I'Angle feul ACE , feront dgaux aux deux An-
gles B& A ; & en leur ajoiitant derechef I'Angle
commun ACB, ils'enfuivra que les deux Angles
ACE & ACB feront égaux aux trois Angles du
Triangle ABC, c’eft adireadeuxdroits, par la
32.du'1. D'ouilfuic ( parla 14.Prop.du1.) que
les deux Lignes BC, CE, fe rencontrent direéte-
ment; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXXIII
THEOREME XXIIL

Aux Cercles éganx 5 les Angles conftituez,
an Centre, ou a la Circonferencey font -
Py - « N .
entr’enx comme les Arcs qui les [ohtien-
nent 5 € les Sectenr. font auffi emtr'eux

commeces Ares, :

foient égaux ; & queles Angles BDC & FHG
foient conftituez aux Centres de cesdenx Cer-
cles. Celaérant, jedis queI'Angle BDCeft 31'An-
{;lc FHG, commel’Arc BC eft 4 I'Arc FG. Pour
¢ prouver, ,
Menez une Ligne droite du Point B au-Point C,
Py & une

]E fuppoft que les deux Cercles ABC, & EFG,
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& une autre Ligne droite du Point F au Point G.
Puisappliquez 4 la Circonfererce du Cercle ABC
autant de Lignes qu'il vous plaira, égales 4 BC,
zellequ'eft par exemple la Ligne Cl. De méme,
appliquez a la Circonference du Cercle EFG au-
tant de Lignes qu'il vous plaira, égalc§ a FG, tcl-
Jes que font GK , KL; & tirez les Lignes droites
DI, HK, KL. Celdpofé:
Duifque

les Lig?lcs A E
droites BC,
CI, font
€gales:les
Arcs BC,
(1211, dfgnt
elles font |
lesSofiten- B ™M C Fo G P
dantes ,
font égaux, par Ja 28. Prop. du 3. Enfuite de-
quoi , les Angles BDC & CDI font auffi égaux, par
1a 27, Prop. du méme Livre. Deforte que l'Ar;§lc
BD} eft autant multiple de 1'Angle BDC, quieftla
premieredes quatre Grandeurs qu'il s'agitde mon-
trer éure proportionnnelles , que ' Arc BCI eft mul-
tiplede 'Arc BC, quicftla troifiéme de ces mé-
mes Grandeurs, Drailleurs, puifque les Lignes
droitesFG, GK, KL ; fontégales: les Ares FG,
GK, KL, donzelles font les Sotitendantes, font
dgaux, parla 28. Prop. du 3. Enfuite de quai, Jes
Angles FHG, GHK, KHL, font auffi égaux,
par la 27. Prop. du méme Livre. Deforteque I’An-
gle FHL eft autanc multiple de I'Angle FHG ,
gui eft la feconde des quatre Grandeurs qu'il s"agit

c montrer étre proportionnclles , que 1'Arc

L
Q

FGKL eft multiple deFArc FG , quieftlaquatrié-

me deces mémes Grandeurs. Or i I’ Angle BDIcft
c‘%?l al'Angle FHL,I'Arc BCI s’enfuit dgal a1 Are
FGKL, parla26.Prop.du 3. Et fi I'Angle Blc)‘{

-
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eft plusgrand que I'Angle FHL, I'Arc BCI eft 2ufli
plus grand que I'Arc .FGKL. Er enfin fi I'Angle
BDIeft moindre que 'Angle FHL , I'Arc BCI eft
aufli moindre quel’ Arc FGKL. Ecpartant ( par le
- 2. Axicmedu §. ) cesquatre Grandeurs font pro-

portionnelles ; c'cﬂigirc, quel'Angle BDC eft
a l'Anglc FHG, commel’Arc BCelta I'Arc FG;
Ce qu'll falloir premierement démontrer.

Je dis en fecond lieu, que les Angles BAC &
FEG, qui foat conftituez aux Circonferences de
ges Cercles font encore entr’eux comme FArc BC
eftil'Arc FG. Pourle prouver,

Les Angles BAC & FEG font les moiticz des.
Angles BDC & FHG, parla 20. Prop. du 3. Et
par confequent ( parla 15. Prop. du 5.) I'Angle
BAC eftal’'Angle FEG, comme I’ Angle BDC eft
2 I'Angle FHG. Or I'Angle BDC eft 4 I'Angle
FHG , commel’ArcBC et 4I'Arc FG, commeil
adéprouvé. Erpartant, I'Angle BACeltd I’An-
gle FEG, comme I'Arc BC eft a I'Arc FG; Ce
qu'il falloit démontrer.

Jedisentroifiéme licu, que le SeGeur DBMC
eft auSeCteur HFOG, commel’Arc BCeftal’Arc
FG. Pour le prouver,

Puifqueles Lignes BC , CI, {ont égales, & que
les Arcs BC, CI, qu'elles foltiennent , font égaux
iks’enfbit que les Segmens BMC, & CNI, font
aufli égaux entr’cux. Aquoy fi onajoiite les Trian~

les BDC & CDI, qui fontégaux, parla 4.Prop.

u 1. les Seteurs DBMC & DCNI feront auffi
¢gaux entr’eux. Deforte que le Széteur DBCT eft
autant multiple du Se¢teur DBMC , quieftla pre-
miere des quatre Grandeurs qu'il s’agit de montrer
étre proportionnelles ; que"ArcBCI eft multiple
.de I'Arc BC, qui cft la troifiéme de ces mémes
Grandeurs. On prouvera de méme, que le Se-
&teur HFGKL eft autant multiple du Secteur
. HFOG, quicft la feconde des quatre Grandeurs
: Py qu'il
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qu'il s’agitde montrer éire proportionnelles, que
PArc FGKL eft multiple de I'Arc FG, qui eft Ia
quatriéme de ces mémes Grandeurs. Or file Sec-
teur DBCI eft égal au Se@eur HFGKL , ['Arc
BCI eftauffi égald I'Arc FGKL; Si le Secteur oft
Flus grand que le SeGteur , I’ Arceft plus grand que

*Arc; EcfileSe&eur eft moirdre que le Seéteur,
PArceft auflimoindre que I'Arc. Donc (parlez.
Axiomedu §.) cesquatre Grandeurs font propor-
tionnelles ; c’cft 4 dire que le SeGteur DBMCeftan
Seéteur HFOG, comme ’Are BCefld VAre FG 3
Ce qui reftoit 4 démontrer.

I.CorROLL AIRE

Puifque I' Angle I"un Seteureft i I'Angle d'an
autre Seéteur , commel’Arcdel’uneft d I'Arc de
Paurre; & quel’Arceftd I'Arc, comme le Secteur
eftauSecteur : ils'enfuit que comnseI'Angle eft &
FAngle , ainfile Secteur eft au Se¢teur.

II. COROLEATLIRE.

Deplus, puifquele Cercle eft compof¢ de tous
Tes Secteurs qui peuvent étre autour de fon Centre:
il eft dvident que comme la quantitd des quatre An-
ﬁles droits qui peuvent étre autourdu Centre, eftd

quantité de I Angle du Se&eur , ainfi la quantité
de tout le Cercle eft d la quantité du Secteur.

Fin des Elemens d Enclide.



