Notes du mont Royal

WWw. notesdumontroyal com (o

Cette ceuvre est hébergée sur « Notes
du mont Royal» dans le cadre d’'un ex-
posé gratuit sur la littérature.

SOURCE DES IMAGES
Google Livres



OEUVRES
[ P.O’STHUMES

| D\E .‘
M. ROHAULT.

TOME PREMIER.

-

Suivant la Copie de Paric.
A LA HAYE,

‘Chez HENRY van BULDER E N, Marchand
Libraire,, dans le Pooten, iI'Enfeigne
de MEZERAY.

M. DC XC -



It b T

——— s o



A MONSEIGNEUR

DESTREES,

EVESQUE ET DUC DE LAON,

PAIR DE FRANCE, -

COMTE DANISY.

{ONSEIGNEUR,

’

Entre toutes les conmosffances auxquelles I Efprit hu-
main (e pext appliquer , sl n’y en apoint qus ayent plus
de rapport 4 lx Relipion queles Mathématiques, Tontes
les Scsences [e prapoﬁut Cgalement larecherche de la Ve-

ritéy mais dn’y aqu'elles [eiles qui (¢ puiffent vanrer .

seconreffablement de [avosr atteinte. En effer s i la
Relsgson , parleslumieres furnaturélles de (4 Foi , nows
fait ot a ce quieff an-deffus de laportie de nos Efpritss
Les Math:matiques s par le moyen de ce Flambeau in-
tertenr O natuvel que Dicy aallumé en nowus, € 4 la
Fivenr des premieres veritex generales qus [autent d' a-
bird aux_yeux de tout le monde, nous introdusfent dans

LEPY ) une
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unelongue [uite de plufieurs autres veritex y qus en de-
pendent s & qui ne ﬁnf pas mosns certamnes que leurs
principes, Cette yasfon [enle doit (xffire, MO NSEL
GNEUR, pony [atisfairele Public, [ur le choix que
7 as fait dun des plus Ulufives Princes de ' Eglife , ponr
Lus confacrer un Onvrage tout confacyélut-méme alaVe-
7ité ; €T qui appliguant ndtre Efprita des objets qui n'ont
rienquiflate les Sens, mass que noss ne laiffons pas de
trouver snfiniment agreables, a canfedesveritex qu'on
ydicouvre , pent mimes contribuer en guelgne facon an
réglement de nos meurs, en nows détachant deschofes
fenfibles, qui [ont les canfes les plus ordinasresdelenr
forruption, Déscette premiere ouverture queje donnede
mapenfée y chacan [ansdonte y applazdst , &5 enchirif-
Jant nime pm\‘d:f/’kx s me prévient dia [ar tous ce quc
je puss avoir & dire a Vitre glosre. Vitre lllxffre Nem o
MONSEIGNEUR, comme un nouvean Flambease
qui [urprend ¢ qusbrifle, fast voir toxt d'un conp les
mobles convenances qui fe remcontyent en mon deflesn y de
mertre cit Owvrage fous wne ff glorseufe proteiiion, Lz
poffige eff a:fc du Rang a laPerfonne; €5 onn'apas
plusor appronve de Vosr les verstex Mathimatiques fons
L azile fevorable dun des plus fierex Dépsficasres de ecl-
les dela Fosy-qu’onles filicste, €5 mas avecelles, d's-
tre a l'abry d'un [{ bean Now 5 od tout off également

grand &7 folide, muyjefiuens € echetant, Une Amb.iffe

de duns (apremsere Conr riu\}{mde Chrétsen, prilong’e
pour le quatricme foss an dels des termes ordinasres , fast
Voir d tout £Unsverss en la Perfonne de Miuleignenr
Votre Pere , unc fidelité funs veproche , une fage(fe con-
fommée, unc copacité fans bornes. Ces Nigotiations
reitereés de Monfeigneur le Cardinal &' Effyces , Vitre
Oncle, d Rome parordre de Sa Majefte , danslescon-
jontlures les plus dilscates s odla Pelstigue, anf]i bien
que la Nuture , demandedexx yeunx , non ponr vosr plecs
cluirs mas pour voir plass [eurement , € avec plrs d'é-
tendut , ne marguent-elics pos une diflintion particy=
lierede merste , €7 une confrance entiere en luforce (7
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en l& pradence de [on génie, Et nedirost-on pas, quele
Monargue le plus éclairé que la France aitjamass e,
pleinement content €7 [atisfast des [ervices decesdeux
Wuffres Preves, [emble an mslien de tant de grands Su-
sets s nlentrouver pas-un Rigne deleur ﬁxccedtr > Jufques
ace qu’affocsc ala Pourpre de Lun o € rempliffuant le me-
rite de toss-les-deux , Vo allse Vens-mime continner
«foittenir la glosre de ls France, O cellede Vos dnce-
fires, furcét angufle Thiatre, uniquement defliné, ce
femble dceux deVotre Nom, D'aslleurs ces grands €
Jfamenx Explosts, par g:i Monfeignenr le Mardchal , Vo-
treOncle, commengadfefignaler, aullizit gue Sa Ma-
Jefié Leiie hanors de la Charge de Vice-amiraly €7 que
lebrust de [és Carons afast vetentir partont ; Et fur tous
ve prodige de valer &5 de prudence gu’ il fit paroitre 4 Ta-
bake, (od tont ce gui fembloit devosr conconrir 4 fu perte,
la difpofition Aes lsesxy legrand mombre des Ennemss ,
celus de leurs Varsffeaux , la difficulté de les aborder , ls
Canon pointé posur leur deffenfe , towte une Ifle en un mot
armée contre luy, [esbleffures méme €9 fes naufrages,
Wont (ervy gu’arendre [aVie plus illuflre, € [avidioire
plus gloriewnfe ) font Voir en [ Perfonne tunt de conrage
& dintrépsdité, de conduite €5 "de bonnefortume tout.
enfemble,que ce Monde-ci femble ne pas [uffire aux grands
O vafles deffeins €5 a toutes les generenfes O fardie.r
entyeprifesde Cenx de Vitre Maifon, Pardonnex y MON-
SEIG NEU R, cetre donble [asllie de mon zéley qui
seffanrost d:plasre qu’a Vitre modefise ; mass qus agrée-
74 farss doute d ces premieves Tétes de tous les Ordres de
PEtat . quiVows ont veu [oittenir € préfider avec tant
declat o dans in plus celebre Ecole du monde ; o4 vous
avez commencé a jetter les premiers fondemens o & faire
concevery les premieres efperances de cette Grandewr €°
Dignité que Vous pojfedez &8 de rontes les antves qui
Vous attendent , €7 anxquelles Vosu pouvex filegitime-
mient afparer. Fofe mtmedsre s que l'on & déjaveu briller
er Fows pAr Avance, toutes les marques Ej tous lesca-
racteres de cette futsre Grandeur , dans ces premiers
*
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EPITRE. .
eﬂ'fu} de generofitc, de juffice, < degraces, guevous
sevex fdit paroitre y dislentriede Virre Epsfeapar. Il off
éon, MONSEIGNEUR, gu'tlen refte quelgue mar-
guedlaPoflerité; CF que cenx qui honoreront dansles

Gecles d vensr lamemosre de fen Mozfiexr Robanlt , (gne
Me[Jieurs Vos Freves, les Marquisde Caenyes (7 de Té-
mnines s avee les plus Grands de la Conr y n'ont pas autre-
feisdidasgnd davoir pour Maitre ) frachent y gu'elle a
1€ afféx chere aun Prelat de Vitre rang , mon [eulement
pour agréer que [es Ouvrages pefikumes paruffent fom [on
Nom ; mass pour donner aulfi accex a fes plus l’r\:}rhe.r ,
pour [ejnflifier devant Voss » €5 posur Vous obliger a mar-
guer delajoyede leur smnocence. y'en avoss entrepris la
deffenfe, comme Beau-Peredu Deffunt , & j'en devross
partager la rénnnoﬁmce avec lesVivans, [i Vosbontex
me m’engdgeaient & étre entierement (J [ans partage,
€5 avec ume vencration tris-profonde

MONSEIGNEUR,
De Vitre Grandeur

Letrds humble & trés-obeiflant
Serviteur ,

CLERSELIER,

P R E-

BT el ae,  PaanONEE
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N\ qui trouveront & redire auTitre que j'ai mis
(Sa latére de ce Livre, Oeuvres pofthumes de
N Monfieur Robanlt, & 3 qui ce frontifpice
ne plaira pas. Et fi par hazard vous,qui hfez
cect, éticz de ce nombre, comme cela pour-
roit bienétre: je veux bien vous avertir ici dés Pentrée,
qaeni vous, bi tous ceux qui pourroient vous reflem-
bler ; ne ferez pas les premiers qui y auront trouvd &
redire , puis que moi.méme jel'ai condamné, & qu'il
ne m’a pas plil. )
Maisaufli 4 dire le vrai, ce n'eft pasune chofe fi facile
que I'on pourroit peut-érre s'imaginer , que de donnerd
un Livre,un Titre qui lui convienne, & qui lui convienne
juftement.Et méme j'ole dire,qu’aprés s"étre bien donné
dela peine pour en chercher un, il eft prefque impoffible
de pouvoir jamais rencontrer au gré de tout fe monde,

C’eft donc comme une neceflite, que le Titre d’un Livre
foit controllé : maisqu'ille foit,a la bonne heure ; pour-
veu que d'ailleurs le corpsen foitbon, & necontenne
rien que de vray & deraifonnable, I'onnedoit pass'en
metrre fort en peine , ni chicaner beaucoup la-deflus.

Or je pusaflurer qu’en prés de cent feiiilles que ce Livee
conuent, & par confequent en prés de huit- cens pages , il
n'y a rien qui ne foit entierement conforme a faRaifon, &
qui Ja puifle choquer le moinsdu monde. Chaque page,
chaque ligne , chaque mor, font aurant de veritez , dont
nous fommes convaincus par la Lumiere naturelle, com-
me étant les réponfes vives & nertes de cette Lumiere in-
terieure,qui ne manque jamais de nous ¢clairer & de nous
inftruire , toutesles fois quenous la confultons, par l'at-
rention que nous fommes obligez de préter aux chofes

* 4. que



N
P R E F A C E
que nous voulons bien concevoir, & que nous ne fommes
point honteuxd’apprendre. Aufli , n'eft-ce que faute de
cette attention , (comme I'a fort bien dit un celebre Au-
“teur de ce temps,)que nous tombons tous les jours en de
lourdes fautes, foit enapprouvant ce que nous n’enten-
dons point,{oit en contredifant les veritez les plus certai-
nes,mais que nous ne voulons pas fgavoir, &auxquelles
mnous ne donnons pas toute l'application qu'il faut
pour les comprendre ; parce qu'elles font contraires &
danciens préjugez dont nousne voulons pas nous défai-
¢, & dansla pofleffion defquels nous fommes bien aifes
de nous maintenir,pour joiiir paifiblement de nétre mai-
trife , & couvrir par ce moyen notreignorance.

Cen'eft pas que je ne feeufle fort bien quel Titre il au-
roit fallu mettre d ce Livre, pour qu'il luy convint jufte-
anent 3 mais ce Titren’auroit pas €té au gré duLibraire.
Etcomme,pour 'erdinaire,il arrive de laconteftation en-
treles Libraires & les Auteurs fur la difpofition du Titre;
reux-cy n'ayant en veué que la conformité qu'il'doit
avoiravec le Texte,afin quel'un ne démente pasl autre; &
ceux-ld aucontraire ne fe fouciant pas beaucoup de cetre
conformité, mais voulant quelque cfxofc de fpecieux , qui
puifle exciter la curiofit¢ des Lecteurs, & leur enarirer

lufieurs: il ne faut pass’étonner fi I'un eft quelquefois
obligé de ceder d1'autre, pours’ajufter enfemble | & ac-
corc\ger leurs differens.

Or perfonne ne peut douter que tout I'interét que peut
avoir un Libraire dans I'impreffiond’un Livre , ne foit
{fon interdt propre & particulier;qui eft,quele Livre dont
il entreprcmg I'impreflion,ait dudcbit, qu'il ait cours dans
1e monde , & qu'1l ne lui demeure pas fur les bras, renfer-
m¢ dans un Magazin,pour étre rongé des vers » & mangé
par la poufficre, plﬁtét que dévoré par Iavidité d'un
grand nombre.de Curicux ; comme fans douteil fele
promet quand il commenceune Impreflion. C'eft pour-
quoi il a éré jufte de le contenter ici; & c'eftceque
j'ay prétendu faire par le Titre que j'ai mis 3 latére dece

Livre, ‘
Mais
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Mais quelqu'un tournant 13-deflus ici le feiiillet , pour
voir donc ce Titre fpecieux queje disaveir misa la tére
de ce Livre, [ne fe reflouvenant plus quelileft,) & ne
trouvant que trois ou quatre mots fort fimples & fort
communs , croira peut-étre que je me {uis oublié de mon
deflein, ou que j'ai rerenu,comme un fecret que je n'ai pas
voulu divulguer , ce Titre fpecieux dont je parle ; oubten
peut-écre qu'aprés lui avoir ingentiment confell¢ que je
n'en {cai point d’autre que celni qu'il porte , i} ne pourra
pas s'empécher de s’emporter contre moi,en m’accufant
de mauvaife foy & d'ignorance. De mauvaife foy ,ence
que fgachant,comme’ai dit,le jufte Titre que 'on devoit
mettre a ce Livre,je nel'y ai pas voulu mettre; & di’%nm
rance,, en cc qu'il o’eft pas poffible que tour autre Titre
que I'on y auroit pd mettre, ne fir pour le moins aufli
fpecieux que celui quej’y ai mis , & peut-éere mémes plus
au goiir de route le monde, Od enfin , peut-étre qu’aprés
&tre un peu revenu de fon emportement , pour m'en faire
uneefpece d’excule , & me rendre quelque juftice , ayant
appris par le bruit commun, que je nepaffe pasdansle
monde pour un homme de mauvaife foi , nitouta faic
ignorant, il me priera de bonne grace que je lui dévelope
dgonc le myftere qu'il juge devoir étre renfermd dansce
Titre, pour meriter,fous des termes fi fimples, le nom de
fpecieux. Eten celaje confefle qu'il aura quelque raifon;
& ceft auffi ce c]ue je vais tﬁgher de faire dansla fuite ,
pour le retirer de la peine oui cela I'aura mis.

La réputation que Monficur Rohault s’étoit acquife de
fon vivant,€toit devenué fi grande, & fonnom fi celebre,
qu'il ¢roit connu non feulement dans tour ce Royaume ,
mais mémes dans toute I‘Euro‘Pe. Etquoi que depnis {2
mort jufqu’avjourd’hui, it fe foit écoulé prés de dix an-
nées , pendant lefquelles il femble que fa memoire auroit
dil fe perdre, n'ayant rien parii delui depuis ce temps-
la:neanmoins comme I'eftime qu'ilavoit laiflée delui en
mourant, faifoit aifément croire i tout le monde , qu'il
n"éroit pas poflible qu'un homme comme lui fe fic tenw
fans ricn faire, enforte qu'il nefile rien refté,, & qu'on

*s clit
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elit, pour ainfi dire, toutenleveli & enterréavec luien
le metrant dans le tombeau ; celaa fait que les plus cu-
rieux & les plus vigilans fe font aufli-tdt foigneufement
informez s'il n’avoit point laiflé quelques Ecrics aprés fa
mort. Et le bruir s’érant répandu partout qu’il en avoit
Taifl¢ quelques-uns : j'ai depuis cc temps. la €cé fi fouvent
& fi puiflamment follicité par les inftantes pricres d'une
infinité de perfonnes de toutes fortes de conditions,& par
les lettres frequentes que j'ai receu€s de toutes parts, d’cn
vouloir faire partau Public, quejen’ai pl m'en deffen-
dre, nimedélivrer mémes de leurs preflantes follicita-
tions & importunitez, qu'en fatisfaifant a Jeur defir.
Ceft donc ce Livre, ou pliitdt ce Reciieil de plufieurs
divers petits Traitez de Mathématique, qui paroitau-
jourd'hui. Mais fi j’avois mis a fatéte, ce Titrequ'ilde-
vroit porter, celaluiauroit fait perdre une boune partie
de I'eftime qu’on en avoit congié auparavant fans le voir,
& auroit de beaucoup refroidi l'anrcur & la curiofité de
plufieurs.Car il y a partout un fi grand nombre de Livres
de Mathématique, & ou tout ce quel’on fgauroitdire
touchant cette matiere,eft i bien & fi amplement déduit,
w’il ne femble pas poflible qu’on puiffe 1a -deflus rien de-
wrer davantage. C'eft pourquoi pour ne pas tant fedd-
couvrir d'abord , & laiffer 4 deviner aux Curieux quels
euvent étre ces Quvrages de Monfieur Rohault, il a fal-
fu déguifer un peule Titre ; & au lieu de nommer chaque
"Traité par fonnom, ona étd obligé deles compren?irc
tousenfemble fous ce Titre general & {pecieux,d’Oenvres
poffbnmes de Monfizur Rohault. Or ces termes generaux
d'Oewvres pofthames , emportentavee foi, & font conce-
voir quelque chofe de grand , quand celui qui en eft ' Au-
teur, cft d'un grand nom, comme eft fans doute celui
de Monfieur Rohault; particulierement chez les Etran-
ers, ou la jaloufie ne regne point, & qui pour cela en ont
toljours fait beaucoup d’cftime. Et ce font cux qu'un
Libraire a principalement 4 ménager , 8 caufe que le plus
fouvent c’eft d'cux qu'il tire fon plus grand profit. .
Au relte,cen'eft pas fans peine & fans travail,que N}_on_-
. Icur
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fieur Rohault s'roit acquis cette grande réputation. Il
eft vrai que Ja Nature, parunavantage tout fingulier,
lui avoit donné uw Efprit tout a fait Mcchanique, fort
propre 4 inventer &fa imaginer toutes fortes de Machi-
nes ; & avec cela des mains artiftes & adroites, pour exe-
cuter tout ce que fon Imagination lui pouvoit reprefen-
ter. Aufli fefaifoit-il unplaifir d aller dans les boutiques
detoutes forzes d’Ouavriers, pour les voir travailler cha-
cun de leur Mdtier, & poury confiderer avec attention
lesdivers Outils dont ils f¢ fervoient pour I'exécution de
leurs Quvrages. Etc’dtoit une des chofes qu'il admiroit
le plus,& enquoi I'induftrie de I'Efpric humain lui paroif>
fore plus merveilleafe , d’avoir plinventer tant de fortes
d'Inftrumens , quirendent le travail aif¢ , & fans quoiil
feroit impoffible de venir 3 bout d’aucun ouvrage. Mais
comme fon genie furpafloit de beaucoup en invention &
& en adrefle celui de la plus- part des Ouvriers , auffi leur
donnoit-il fouvent de bons avis, {oit pour laconftruction
de leurs Outils, foit pour faciliter leur travail & dimi-
nuer Jenr peine; & il ne leur difoit rien de particulier ,
qu'il ne mic auffi-t6t la maina 'ceuvre, pourleur ap-
prendre lui-méme d le mettre en pratique.,

Ce Naturel ingenieux & pénétrant, dont la Nature I'a-
voit doii¢, Iui rendoir {i facile tout ce 4 quoi il s’appli-
quoit, qu'il n"avoit prefque trouvé aucune difficuledd
apprendre les Mathématiques ; & pour cela il ne lui avoit
point fallu de Maitre. C'eft pourquoilesayant, pour
ainfi dire, comme inventées de lui-méme, il les pofledoit
pacfaitement. Aufli eft-ce ce qui lui donnoitun grand
avant?lge pardeflus tous ceux qui comme lui faifoient
profeflion de lesenfeigner, & qui faifoit qu'onle préfes
roit aux aurres, 4 caufe dela netteté & facilité que cela
lui donnoit pour s’expliquer. Je le pourroisici certifier
moi-méme, ayant ¢ fon Difciple comme lesautres , fi
je ne craignois que mon témoignage ne paflat pour fuf-

c&t. Mais il en aeutant d'aucresde toutes conditions
& des plus qualifiez du Royaume , foit delaRobe, foit
del'Epée, foit de la Cour, quine ferojent pasde dif{i-

*6 cult
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cultd de le certifier comme moi, s'il en falloit venir i
cette prenve de fait, queje ne feins pointde dire ici har-
diment, que I'Ufage & I'Exercice lui avoicnt ouvert
VEfprit 3 une maniere d’enfeigner, fiailée , ficlaire, &
avec cela fi parriculiere, quiln'y enavoii point quizp-
prochicdelui , & qui lui furen cela comparable.

Auffi, s'il m'eft ici permis de faire entrer dans fes
lolianges une chofe qui n'a été qu'en projer , &
n'a point eu d'execution : Si la mort ne nous I'eiie
pas fi-tdt ravi, il étoit fur le point de recevoir le plus
grand honneur qu'il pouveit jamais avoir en {avie, puif-
qu’on le deftinoit 4 éure le Précepteur de Monfeigneur
le Dauphin, pour lui enfeigner les Mathématiques & la
Philofophie, aufli-tot que le cours de fes Etudes'au-
roitconduit jufques-1d. Etcequejedisicid fagloire, &
que j'avance fans autre preuve que mabonne E)i, n'eft
pourtant pas une chofe fi difficile i croire. L'exemple de
Meflieurs les Princes de Conti, qu'on luiavoit misen-
tre les mains dés leur bas 4ge, pour leur former I'Efprie
debonne- heure , & fortifier lear Raifon, avantqu'elle
{F: rpi‘xt corrompre par les faufles id¢es d’une vaine Phi-

ofo

phie, & qui donnoient & la Cour de fi belles mar-

ues de cette ouverture d'Efprit, & du progrés qu'ils
?ai(oicnt tous les jours fous {a conduire, pouvoit bien
€rreun motif capable de faire venir cette penfée i ceux
qui avoient alors la dire¢tion fur les Etudes de Monfei-
neur.

Mais quand bien mémes ceque dis n"auroit été qu'u-
ne vaine préfomption de ‘Monfieur Rohault , & une
faufleimaginarion dont il fe feroit laiffé flater fur de trop
1égeres conjectures, il me fuflic pour moi que je n'avan-
ce ici rien de moi-méme, & que {jc n'ayeappris de fort
bonne part. Et 4 I'égard de Monficur Rohaule, quand
il fe feroit trompé ‘dans fapenfce, celane pourroit rien
faisc contrelui, ni porter ancun préjudice d fa réputa-
tion ; puis que cela méme enfuppoferoitune en luiaf-
fez bien érablie, pour que I'on piit jetter les yeux fur
lui, comme fur une perfonne capable de remplir ;xtn

: pofte
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pofte fihonorable. Erdevrai , quoi quecelan’ait point
ead’efier, {oitparce que la mortl'a prévenu, foirparce
ue cela ne devoit point étre : cela neanmoins n’a pas em-
péché que fa répuration ne fe foic ¢rendué fore loin, &

n’a rien dimipué del'eftimequ’on enavoit.
Maisaprés tout, il n'eft pas mal-aif€ de deviner d’od
lui eft venué cette grande cftime 5 les caufes en font trop
publiques pour pouvoir étre ignorées. Chacuan fgait qu'il
avoit|'honneur d’enfeigner la plus grande partie des jen-
nes gens de Ja premiere qualitd s ce Gui le faifoit connol-
treala Cour. Etcomme les Efprits y font beaucoup plus
raffinez qu'ailleurs, que P'ony ¢pargne moins lesgens,
& que les défauts y fontplus relevez : fi fa Méthode d'en-
feigner n’en avoit été tout a fait exempre, il feroit bien-
ot devenu la fable & larifée de la Cour , & n’auroit pas
manqué d'éere baftoii¢ & mépril€ de tout le monde.
Mais quand ona vit queles plus grands , a 'envi lesuns
des autres, lui confioient I'inftruG&ion de leurs Enfuns ,
cela a fait que chacun d leur exemple I'a voulu avoir pour
Mairre 5 jufques-ld méme, que plufieurs qui porroient
le bonnet , & qui profefloient publiquement dans les
Colleges, n’ent point euhontede devenir fes Difeiples.
Bienplus, fa répuration ayant paflé les limites de ce
Royaume , & s'érant répandué dans les pais €rrangers ,
il lui en venoit de toutes parts, & en fi grand nombre,

qu'il ne pouvoit plus futfired tous.

"Toutefois ce n'eft pas encore de 13 qu'il a tird fa plus
raride gloire.Les Conferences publiques qu'il faifoic une
ois toutes Jes femaines , o {e trouvoient des perfonnes
de toutes forres de qualitez & conditions, Prélats, Ab-
bez, Courtifans, Docteurs, Médecins, Philofophes,
Geometres , Regens , Ecoliers , Provinciaux , Ecran-
gers, Artifans , en un mot des perfonnes de tout ge , de
tout fexe , & de touteprofeflion, & ot il pronongoit pref-
quautantd’oracles , qu'il faifoit de réponfes aux difhi-
cultez qui lui éroient propof€es indifferemment par tou-
tes fortes de perfonnes , I'avoient mis dans une fi grande
réputation , qu'ils’eneft txot;vé_ pluficurs , les uns par
7 cu-
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curiofité , pour {e donner la fatisfaction de I"entehdre, les
autres par jaloufie, pour juger de fadoctrine & ticher de
lacombatrre, quiont quitté leur pais, & entrepris de
grands voyages,

La Mdthede que Monfieur Rohaulr gardoirdans fes
Conferences , étoit d’y expliquer l'uneaprds I'autre tou-
tes les queftions de Thyfique, encommencant parl’¢ra-
bliffement de fes principes , & defcendant enfuite 2 la
preuvedefes effetsles plus particuliers & les plus rares.
Pour celail faifoit d’abord un difceurs d'environ une
heure, lequel n’étoit point érudié, & ou il difoit fimple-
ment ce que fon fujer lui fournifloitfur le champ. Cleft
pourquot il permettoir 4 un chacun de I'interrompre ,
quand il arrivoit que ce qu'il avoit dit, oun‘avoit pas été
afiez bien compris , ou que quelqu’un trouvoit quelque
objectiond y faire. Etalorsavec,une patience & mcde-
rationque jai cent fois admirée, & dont lui feul éroit
capable, il écoutoit paifiblement tout ce qu’on lui vou-
loit objecter, pour excravagant qu'il pitc écre , fans jamais
interrompre celui qui parloit ; & aprés avoir fatisfaitd
fes objections,, il reprenoitle fil de (%n difcours ou il I’a-
voitquitté , & continuoitd expliquer le refte de la ma-
tiere qu'il avoitentreprife. Aprds quoi la difpute éroit
ouverte atout lemonde ; non pas une difpute rumul-
tueufe , qui {e pafsit implement en bruit , maisune dif-
pute paifible & honnéte, ou chacun propofoit modefte-
memt & nertementles difficultez qu'il avoit remarqudes
fur la mariere qui avoit été agitée ce jour-1d , afindes’en
inftruite, & de remporter du fruit de ces Conferences.
Et pour I'ordinaire la difpute finifloit dés la premiere ré-
ponfequ’il y faifoit ; car aprésavoir reconnu par les diffi-
cultez quon lui avoit propofées, cequi avort manqué 3
fa premicre explication, 1l réfumoit fi bien, & dansun
fi belordre,, tout ce qu’on lui avoit objeté , & y répon-
doitavec tant de nettetd & de lumiere, queceux quiles
lui avoient propofées , & tousles autres fpetateurs de la
difpute,, n'ayantrien a repliquer , s’en retournoient fi fa-
tistaits de fes réponfes , qu'il sattiroit I'admiration de

. . tout
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/ wukemonde: }:né&péelle 1€l & cdmoin des milliers de
R z - Pluleurs fois i fes Conferences,
aqu'\aqama\o‘s accharmez ‘de 1a juftefic & de labeau-
tdelsréponies, X n'en ayane pas encore perdule fou-
wonit, e regrenet chcoxe tous les jours.

Maiscequi azenda fon nom plus recommandable &
plusclebre, eftcere Méthode fimple & facile dontil fe
(ervoit pourexpliquer les plus difficiles& plus curieufes
queftions dePhybque; comme la Lumicre, les Couleurs,
1 Arc-en-ciel , les Luneties, le Flux & Reflux de Ja Mer,
lesproprietezdel’ Ayman , 1a pefanteurdeIAir,, les que-

ﬁjongguv\_\'\de y&quantité d’autres. Car a I'entendre
parler la-deflus , vous enfliez dit qu'ii€roit de concert
avecla Natare , & qu’elle prenoit plaifir 4 Iui découvrir
fesfecrers; quiellelniavont fait voir les differentes par.
tiesdontles Corps font compofez , & lui avoit appris
quels effes devoient fuivre de la communication de leurs
mouvemens ; car il faifoit comme toucher au doigt tout
ce qu'il difoit fur ces matieres. Etafinqu'il n'en pike re.
fter aucun doute , il y joignoit pour preuves quantitéd de
belles experiences , qu'il faifoic devant tout le monde , &

dont le plus fouvent 1l faifoit prévoir leseffets a chacun ,
(enfuite des principes qu'il avoit auparavant établis , )
avant méme que d'en venir a Fépreuve.

C’eft ainfi qu’aprés avoir prouvé & érabli pour princi-
pela pefanteur del’ Air , il faifoit voir que tous ces effers
ue 'on a cofitume d’atzribuer la crainte du Vaide,n'en

ont que de fimples dépendances,dont les confequences f&
tirent d’elles-mémes , & fans beaucoup de raifonnement.
Et pour le faire comprendre , & toucher, pour ainfi di-
re, au doige & a I'eeil, il avoit fait faire tout exprés quan-
tité de Tuyaux de verre,, de toutes fortes de facons , qu'il
remplifloit de diverfes liqueurs , {elontles differens effers
qu'il vouloit prouver ; mais celle dont il {c fervoit le plus,
& quilui éroit la plus commode pour fes experiences ,
érortle Vif-argent. Car comme une fort petite quantiré
contrepéfe d beaucoupd cau, & a unebien plus grande
quantité d’Air, il ponvoitcommodément , & avecdes

Tuyaux
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"Tuyaux d’une médiocregrandeur , faire voir parexpe.
rience {a plus grande parte des effets qui réfultent de cet-
te pefanteur.

Or entre tous ces Tuyaux , il en avoit inventé un d’une
conftruction tout-a-fait ingenieufe & particuliere,, fem-
blabled peu préds i la figure dont les Anaromiftes fe fer-
vent pour reprefenter la grande Artere alcendante & def-
cendante ; par le moyen duquel il faioit voir en méme

" tempsdeux effers tout contraires , & pour cela méme

fort furprenans , de la pefanteur de " Air. Car aprésavoir
rempli ce Tuvau de Vif-argent, & fait toutes lescere-
monics rcquffcs pour faire qu'en fe vuidant d'une partie
dans un vaiflcau, il en reftit dedans la hauteur de deux
pieds trois pouces, comme il arrive d’ordinaire : on avoit
leplaifir de voir en méme temps monter le Vifargent
dans un petir tuyau renfermd dans la branche d’enhaut,
& delcendre celui qui ¢toit refté danslabranche d’em-
bas, auffi-t6t que parune fort petite ouverture, faite feu-
Iement avec la pointe d'une épingle , on avoit donnd
moven a I’Air groffier d’entrer fans ce tuyau. Or cette
fcul)c experience eft une preuve fi manifelte de la pefan-
teur de I'Air, & prouve en méme temps fi manifefte-
mentque c'eft cetre pefanteur qui produit tous ces effers
mervellleux qu'onattribu€ ordinairement la crainte du
Vuide, qu'il faut fe boucher les yeux, on n’en avoir
point, pour endouter.

Samaniere d'expliquer la Lumiere & les Couleurs ¢roit
aufli admirable; & f1i ceux qui veulentqueles Couleurs
{oient des Accidens Réels, & qui voudroient méme en

‘faire un article de nbtre Foi, lui avoient fait I'honneus

. daffifter eux-mémes a fes explications, & veu les expe-

periencesdont il fe fervoit pour en découvrit la nature, &
fait voir que ce ne font que des modifications differentes
de la Lumiere, felon qu'elle tombe fur des Corps dont
les parties ont diverfes%gnres & differens mouvemens ,
& que de 13 clle rejaillic vers nos yeux avec les diverfes
modifications qu’elle a receués des Corps fur lefquels elle
cft tombée : je doute fort qu'ils euflent voulu aprés cela

traiter
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traiter d’hérétiques, ceux qui ne les regardent duchté
des objets , quecomme des differentes modifications de
la Matiere ; & ducbeé de celui qui les appergoit, que
comme des fentimens enlui, qu'il rapporte aux objets
qui les ontexcitez. -

Ce princi}ac fuppof¢, il ne rendoit pas feulement rai-
fon, maisdes preuves fenfibles, de tour cequilyade
plus fingulier & de plus merveilleux dans !’ Arc-en-ciel, &

ue Mr. Def cartes,avant lui,a expliqué fi admirablement
{es Mércores. Car par le moyen de certaines phioles
oubouteilles de verre , pleines d’cau, il faifoit remarquer
Ies endroits par ou les rayons de lumiere, qui {e changent
encouleur , entrent dans Je verre ; les lieux ot ils (& réflé-
chiffent;& ceux par oui ils fortent s pour venir de la fraper
nos yeux , avec les modifications qu’ils ont receués de ces
diverfes réfléxions & réfractions, d'ou réfulre en nousle
fentiment des Couleurs. Quelquefois mémeil avoitl'in-
duftrie de faire paroitre dans {a chambreun Arc-en-ciel
artificiel , par le moyen d’une pluye qu'ilavoit I'addrefle
de répandre aux licux ou il devort paroltre, felonl'en-
droit ou e Soletl toir alord; & sc le recevoir fur une
toile bien blanche & bien unic; ot fes Couleurs fe
peignant forr exactement , donnoient le moyen aux
{pectatcurs de les pouvoir confiderer avec{oin & exadti-
tude. , '

Jen’aurois jamais fait, § je voulois parcourir toutes
les diverfes experiences dont il fe fervoit pour juftifier fes
raifonnemens. Mais entre toutes celles qu'il communi-
quoitau Public, il n’y en avoit point qui furpritavec
plus d’¢ronnement I'Efprit des fpe@atenrs, qui leur
donnirdavantage d'admiration , & qui excitdr plus vive-
ment leur curiofité , quecclle del’Ayman. Aufli quand
on {gavoit qu'il en devoir expliquer les proprietez, & en
faire les experiences, il yaccouroit tantde monde, que
non fealement fa falle ou il fes faifoit , mais toute fa mai-
{on, n'¢roit pas capable de le contenir.

1l avoir pour cela une bolte , ou étoit renfermé tout ce
qui lui ¢roir neceffaire pour faire fés expericnces 5 d'ou it

tiroit
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tiroit chaque piece I'unc aprésl'autre, felon lefleronla
proprieté qu'1l vouloit prouver , & I'experience que pour

celailavoir a faire. Er quoi qu'il ne ditrienencelaque

cc qu'il avoit appris de Monfieur Del-cartes : nean-
moins,comme il rendott les chofes fenfibles par le moyen
de fes experiences, & que fa Mdthodede lesexpliquer
éroit difterente de la fienne , cela faifoir quel’on el dit
” A N -

qu’il en eiit été I'lnventeur. Car Monfieur Def cartes
s’eft fimplement contenté de rendre raifon de toutes les

roprietez de I’ Aiman qui lui éroient connués , & que
ﬁs Curicux , avant lui, avoient obfervdes ; mais il nes’e(t
pas mis en peine de les mettre dansunordrequienfit
connoitre la liaifon & la dépendance. Or c'eft ce que
Monfieur Rohault faifoit dans fes explications publiques ;
ot aprdsavair rendu raifon de trois ou quarre proprietez
les plus communes de I'Ayman, il en déduifoit toutes
lesautres par une fuite fi neceffaire,, qu'il n’y avoit per-

fonue dans I'Affemblée qui ne les remarquic anfhi

bienquelui, & qui n'en prévic l'effer, avantqued’en
venir 4 I'experience, :
Ces forres de preuves fi claires, fi convainquantes , & fi
fenfibles, fort differentes de ces vertus & qualitez oceul-
tes dont les autres Philofophes ont cofitume de (e fervir,
pour rendre raifon dece qu'ils ignorent, juftifient ce me
{emblebien clairement la verit¢ des Principes dontelles
dépendent ; car le moyen de pouvoir tirer un figrand
nombre de confequences juftes, & que les effets veritient,
d'un fi petit nombre de Principes, fices Principesn’d-
toient veritables ? Er n’eft-ce pas une chofe bien éerange
ueces Principes étant clairs a Efprit, quelaRaifonen

gtant convaincu€ , & que perfonne n’ayant pii ddcouvrir
le moindre effet de la Nature auquel ils contrarient , de-
puis tant detemps qu’on les examine: il y ait cependane
aujourd’hui des gens aflez imprudens pour fe fervirdu
plus augufte & du plusincomprehenfible de nos Myfte-
res, pour les combarttre, & pour ticher d’endéduire,
§’ils pouvoienr, lataufleté. Ces perfonnes ne prennent
pas garde fius doute aux inconveniens qui &'cn enfui-

vent ;
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vent ; puis quecontre Jeur deflein, ce qu'ils font ne fert
qu'a fournir des armes & nos Adverfaires ; & peut méme
&tre capabled’¢branler la foi des Fidéles, & de faire chan-
éeler ceux qui ne font pasencore bienaffermis dans leur
croyance. Car comme nous {fommes tous Hommes , c'cft
a dire Raifonnables, avant que d'étre Chrétiens: ce qui
perfuade la Raifon, entre pliitdtdans I'Efprit, quece
qui nous eft enfeignd par la Foi. Outre quetoutce qu'ils
difent, n’étant fonde que {ur des fuppofitions faufles , il
n'y a rten de plusinjufte & de plus dangereux, jue de
farre combattre la Verité contre la Verite, c’eft i direla
Foi contre la Raifonbien éclairée ; puis que I'unc n'eft
Jjamais , & ne peut méme jamais étre contraire & P'au-
tre, C’eft pourquoi il fuffiroit pour toute réponfe,
de leur dire en un mot ; qu'ils n’entendent point ce
w’ils combattent; & que tour ce qu'ils difent n’aaucun
ndement de verité. Mais nous verrons tantdt ce que
nous aurons  leur objecter , & peut-étre auffi 4 leur ré-
pondre.

Monficur Rohault voyant donc fa réputation fuffifam-
ment éeablie, & que dans laprofeflion qu'il faifoit, il
n’avoit plus rien 3 ménager pour I'érabliffement de fa
fortune, crut ne devoir plus refufer au Public la fatis-
faction qu'il defiroit de lui , de mettre an jour fon Traird
de Phyfique ; afin qu'on n’elit plusla peine de copier fes
Ecrits, ni de faire des Remarques particulieres fur ce
qu'il avoit traité dans fes Conferences publiques; com-
me Je faifoient la plus-part defes Audrenrsau fortir de
ces Conferences , pour ne pas laifler ¢chaper de leur
memoire ce qu'ils lui avoiententendudire, & profiter
par ce moyen de fes Lecons.

Ce defir mémes fi naturel 2 ['Homme, d"acquerirde la
gloire, defir qui n’eft poine blimable , quand les moyens
cn font lotiables & honnétes, le {it auffi réfoudred con-
tenter li-deflus le Public. Bien plus, il jygea mémes qu’il
y alloit alors de fon honneur , de ne pas differer davan-
tage. Car voyant que fes Ecrits étnient entre les'mains
d uneinfinitéde perfonnes, & qu'crane ainfi paflez de

, main
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main en main, ils étoient devenus méconnoiflables, par
les fautes que chaque Copifte avoit ajoiitées i cellesqui
s'¢toient rencontrées dans fon Original ; outre que n’a-
yant mis lui - méme dans ces Ecrits, qu'autant qu'il
en falloit pour donner a fes Difeiples'envie d"apprendre;
mais ne s’y €ant pas aflez expliqué & €rendu, pour
pouvoird’eux-mémes en tirer une parfaite connoiifan-
¢c, fansavoirbefoin de I'explication du Maitre : il prie
enfin la réfolution de faire imprimer ce Traité, &dy
mertre la dernicre main.

Or comme I'on mee tofijours une grande difference ,
€ntre ce que I'on ne fait que pour foy , & pour le cabinet,
& ce que l'on fait pour écre vii par le Public: auili ceux
qui avoient viices Ecrits particuliers qui couroient de lui
dans le monde , ont bien fgeu remarquer qu'ily avoit
bien de la difference entse fon Livre & ces Ecrirs, Maisil
nes’en faur pas beaucoup éronner ; car ceux-ci n'éroient
que comme le projet & le broiiillon de l'OuvtaFc parfait
qu'il méditoit de faire un jour, & qu'enfin 'onaven
paroitre 5 oi comme il avoit deux fortes de perfonnes &
contenter, les Curieux & les Difficiles : ila thchd detra-
vailler detelle forte, que les uns n'y puflent trouver rien
-i’reprcndre , & les autres rien a defirer.

C'eft pourquoi, pour fatisfaire au defir & 4 la curiofité
des premiers, il a traité dans fon Livre toutes les quefe
tions les plus curicufes de Ja Phyfique; & en les examinant
chacune d part, il s'eft donné la peinede defeendre juf-
ques aux circonftances les plus particulieres , n’ayant
ricn oubli€ en chacune qui plit meriter faréfiéxion, &
lui ayant donné tout le jour dont elle eft capable. Cequi
fait que tout le monde s’éronne comment il aplienfi
peu de mers expliquer un fi grand nombre de chofes,
traiter en fi peu de pages un fi grand nombre de Quef~
tions, & faire de chaque Article prefqu'autant de Ré-
folutions. :

Mais comme le nombre des Ficheux I'emporte de
beaucoup pardeflus I'autre, qu'ils fonr plus pointilleux
& plus a craindre, & quil eferés difficile deles pou-

voir
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voir contenter rous , chacun ayant des veugs particulieres
touchant 'examen qu'il faitd'un Livre; car lesunss’at-
tachent a ladiGtion, lesautres a'ornement du difcours,
quelques-uns vont au fond dela matiere , d’autres exa-
minent la verité des Principes, d’autres confiderent I'en-
thainement qu'ils ont & qu'iis doivent avoiravec les fu-
jets auxquels on les applique , d'autres par des veués d'in-
terét ne remarquent que les endroits les plus foibles & les
plus négligez, pour avoir dequoile faire méprifer, &
d'autres enfin, par jaloufie, ou par un faux zéle,
cherchent dequoi faire décrier & rendre fufpedt 1" An-
reur & fadodtiine: Auflicefonreux que Monfieur Ro-
haulta eu principalement en veué dans [a compofition de
ce Traieé-la jafindeticher, finondelescontenter tous,
au moins de {e mettre hors de prife, & depouvoir fe
rendre ce témoignage 4 foi-méme, d’y avoir fait tout
{fon pofible; & Reurcufementil eft arrive que le {ucceza
furpaflé fon artente.

Car premierement pour ce qui eft de la dition , tout
le monde demeure d'accord que les termes en font pro-
pres, bien choifis, & en ufage; enfortequ'iln’yena
point qui bleffent oreille , ni qui laiffent Efpric da
Lecteur en fufpens fur le fens & lafignification qu'ils
renferment. Et pour ce qui regarde la politeflé & I'orne-
ment du difcours, la matiete qu'il y traite n’endeman-
de point d'autre, qu’une énonciation pure, nette, &
qui ne foit pointcmbaraflée. Ercet cequileftaiféd’y
remarquer, chaque chofe yéranten {avrayeplace; ou
ce qui précede n'artend pas fa clarté & fon intelligen-
ce de ce qui fuir; & once qui fuit eft condpris & con-
tenu dans cequi précede , comme dans fon Principe ;
& ainfi chaque chofe y ¢tantenfonrang, & dans fon
ordre , tout y paroit avec unc grace & une beauré tout-d-
fait naturelle.

Quant i ceux qui font capables de juger du fond de la
maticre, d'examiner les Principes dont elle dépend &
qui la folitiennent , & de comprendre I'enchainement &
les confequences qui la prouvent : cefont eux principa-

. lement
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Tement que Monfieur Rohault a tofijours fouhairé
d’avoir pour Juges ou pour Arbitres. Carcommeil ¢roit
a préfumer que des perfonnes d’Efprit n’auroient pas
voulu agit autrement que de bonne foi , il nelui pouvoit
arriver 3 leur égard queI'une deces deux chofes: ou de
les avoir pour fes Approbateurs , ou de les avoir pour des
Cenfeurs ; & I'une on 'autre nelui pouvoit étre que trés-
avantageule. Car s'il arrivoit qu'il les ciit pour Appro-
bateurs, ¢’étoit ferendre eux-mémes les Paranymphes
de fon Livre; c’€roit ouvertement, & par leur exem-
ple, perfuader lesautres des veritez qu'il contient s ¢’é-
toit enfin leur en faire concevoir bonne opinion, &le
confirmer lui-méme dans la tienne. Etaucontraire, s'il
arrivoitqu'il delic les avoir pour Cenfeurs, c'Ctoit ajoll-
tér un nouveau moyen de s'inftruire, 4 ceux dontilavoit
colitume de fe fervir. Et & direlaveritd, ilauroiz fort
fouhaité d’en rencontrer plufieurs quieuflent bien vou-
lu avoir cette bonté ou cetre complaifance pour lui, que
de lui fatre connoicre fes fautes , lui montreren quoi il {e
feroit mépris, & lui marquer ce qu'il auroirdii mettre
dans fon Livre pour le rendre plus parfair qu'il n'eft.

Mais perfonne n'a jamais voulu lui rendre ce bon offi-
ce. Tant s’en faut, tout le monde ['a reccu avec tant

- d'applaudiffement & d'approbation , que de fon vivant

une infinité de perfonnes de qualite & de merite luien
font venus faire leurs complimens & conjoiiiflances. Et
depuis fa mort, jai receu moi-méme de toutes parts
tant de témoignages de I'eltime que chacun en fait, &
en regois encore tous les jours, qu’on peut dire qu'il n'y
a gueresldc Livre de ce genre , qui foit fi univerfellement
approuvé,

Au refte, on ne fcauroit gueres apporter de meilleur

témoignage de cetteeltime generale que chacun en fait,
que de vorr qu'il a déjaéé i imprimé pour la quarrié-
me fois ; quenos Libraires tichent partout de le contre-
faire ; que dans les pais trangers il s'imprime publique-
ment ; & queddja on I'a traduit en plufieurs Langues.
Nos Frofefleurs méme ne font point de ferupule d'en ti-

rer
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s \i\e\“suo\pts commme undesmeilleursLi-
s i . o depuis long-temps fur une femblable

matiere ; & den &}tc an des Principaux ornemens de
I Chine & Bliotheque.. :
Cependant , nonobftant cette generale & univerfelle
aprobation,, comme la Science & la Vertuengendrent
. fowvert PEnvie & la jaloufie , 11 s"eft trouvé des perfon-
ws affez indiferewtes 5 ou plaede aflez malicieufes,
pout faire courix de mauvais bruits, & de I'Auteur &
tefonlivie. Decelmi-cd , ayant eul'eifronterie& I'im-
pudence d'éerire contre la verité, queladoétrine qu'il
contient avoit ¢ré trouvée fidangereule & fi mauvaife,
ov'onl'avoit faitbriler par la maind'an Bourreau ; Erd
I'égard del’Auteur , certains Efprits mal-faits & empor-
tz, ont eu pour lui fi peu de refpect & de retenué ,
quils n'ont pas feint, en prefence de Monficur de
Blampignon Do&eur de Sorbonne, Curé defaint Me-
deric fon Pafteur , de rendre fa Foi fufpete, & de le
traiter ' Hérérique , au fujet du plus faine & du plus au-
gufte de nos Myfteres , Yaccufant de ne pas croire la
Tranflubftantiation. Ce qui fit que Monfieur de Blampi-
gnon , qui dailleurs étoit affuré de la Foi de Monfieur
Rohault, pours'étre plufieurs fois entretenu avec lui fur
ce Myftere, fe crut obligé, lorfqu'il lui porta le faint Via-
tique, pout avoit des T émoins qui puflent comme lui ré-
pondre de faFoi, del'interrogercn prefence deroutela
Compagnie quiaffiftaa cerre pjcufc & trifte ceremonie ,
fur les principaux Articles de notre Croyance, & entr’au-
tres {ur celui dela Tranflubftantiation ; lui demandant
pubiiquement , s'il ne ¢royoit pas cette converfion mi~
raculeufe qui {e fait en ce Sacrement , de toute Ja fubflan-
ce du pain en la fubftance du Corps, & detoute cel-
ledu vin en lafubftance du Sang de Nétre Seigneur Je-
sus-CHRIsT, que I'Eglife appelle Tranflubffanriation.
Aquoi Mcnfieur Rohaule répondit : qu’a la veried il éroit
un trés-grand pécheur, mais qu'il n'avoit jamaisdoutd
de tout ce que la Foi nous enfeigne, & particuliers-
. ment
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went touchant ce Myftere ; qu'il pouvoit fe reflonve-
pir des entretiens qu’ils avoient eus autrefois la-deflvs
enfemble ; & qu'il n’ignoroit pas quelle ¢roit fur cela
faFoi: mais qu’il voyout bien que la demande qu'illui
failoir, ne venoit que des mauvais difcours qu’on lui
avoir tenus de lui fur ce point. Dequoi il s’étonnoit
d'autant plus, que fi ce reproche, de ne pascroire la
Tranflubftantiation, pouvoit tomber fur quelqu’un, c’¢é-
toit moins fur lui que fur beaucoup d'autres; puis que.
fclon fes Principes mémes, la Tranflubftantiation €toic
tellement renfermée dans ce Myftere, que s’il n’y en
avoit point , il feroitimpoflible quele Corpsde Jesv s-
CuRi1sT yfir, i par confequent Jesvs-CHRIST

méme: Mais qu'il confefloit avec toutel Eglife, qu'il

y avoit en ce Myflere une veritable Tranfiubflantiation
du pain au Corps, & du vinau Sang de Nétre Seignenr
Yrsus-CHRIST 5 & quecét Article de ndtre Foi faifoir
undes Articles de (2 Croyance. Cette réponfe de Mon-

*fieur Rohault , ou plltot cette profefiion publique de fa
Foi, contenta fort Monficur de Blampignon ; tant par-

ce que le {iJutde fon Parroiffien lui ¢roit cher , que parce

qu'il étoit bien aife d'avoir des T¢moins qui, comme

lui, euflent dequei pouvoir confondre ou détromper

ceux qu'ils pourroient encore a I'avenir entendre mal
parler de Jut rouchant ce Myflere. Etce qu'il avoit pré-

veu lu arriva ainfi qu'il 'avoir penfé; car ddsle méme

jour, il rencontra un de ces Médifans,, ou du moinsun

de ceux que d’autresavoient {¢duit par leurs calomnies ;

lequel ayant appris qu'il avoit porté lefaint Viatique d

Monfieur Rohault, nemanqua pas de lui en faize repro-

che , & de luidire , qu'il s’¢ronuoit fort , qu’un homme
éclaird comme lui, fe fiit tellement laifié {urprendre &

abufer, que d’avoir adminiftré ce Sacrement d une per-

fonne qui ne croyoit pas la préfence réelle du Corps de

Jesvs-CurrsT au faint Sacrement, puis quil ne

croyoit pas la Tranffubftantiation. A quoi il fur aif€a

Monficur de Blampignon de répondze, qu'jl auroit fore

fouhaité deavoir eu lui-méme , 110’y avoit qu'un mo-

ment ,
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gent, pout Témoin de la Foi de Monfieur Rohaufe
auchant ¢ Mifier® 5 qu’il ne doutoit point qu'il n'efic
&t bien joyeux , ¥ memes forr &difi¢, delui entendre
fite 1i-deffus {a confeffion de Foi, laquelle il lui avoit
fi: faire publiquement , avant que delui adminiftrerle
fint Viatique. Que fans doure cela auroit détrompé
& Vauroit obligé en mé€me remps de déiromper ceux
qui pouvoient lui avoir infpird ces mauvais [entimens.
Aurefte, cequejedisici , n’eft pas un contefaird plai-
fir; et une verité, dont. ileft aifédun chacundes’d-
claicir ; puis que Monfieur de Blampignon eft encore
vivan; lequel ne refufera pas de le certifier, fi 'on veug
£e donner la peine de s’en aller informer 4 lui.

Puis donc que Monfieur Rohault n'atrouvé jufques-
ici que des Approbateurs de fes Quvrages; & que ceux
quiont ofé mal parler delui & defonLivie, ontéed re-
connus pour des injuftes Calomniateurs : ce n’eft pas
fans raifon ni fondement, que j'ai dit au commence-
ment de cette Préface, quiun Livre qui portefon nom,
nepeut que donner la penféede quelque grand Ouvra-
ge» quand d’ailleurs on ne s'en explique point. Clefk
pourquoi j'ai mispour Titred ce Recuell , Qesvres poff-
bumes Ae Monfiewr Rebanlt , pour exciter par-la lacu-
riofité de plufieurs, les attirer chez le Libraire, & les
obliger parce mok'en dele feiiilleter d'un bout 4 I"autre ,
pour voir ce qu'il contient, Ja maniere dontleschofes
y fone traitées, & la difference qu'il yaentrece Livre
& les autres qui traitent de femblables matieres ; car je
m’affure qu'il y en aura peu , quiaprés 'avoir veu, s'en
retournent les mains vaides. )

€omme Monfiéur Rohault n’eft pas le (eulde qui I'on
a tenu de mauvais difcours, & rendu la Foi fufpecte;
mais qu'il yena eu d'aflezimprudens & indifcrets, que
de condamner hardiment, & par desLivres publics, la
do&rine de Monfieur Des-castes, comme contraire a la
Foi, & counforme aux Erreurs de Calvin: 'onne doit
pas trouver mauvais, fi ayant ¢été misau rang & alaté-
tedes Carteliens, pour lever Lc *{caudal: & ’les.ma&vai's

up-,
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foupsons que cela a pi faire naitre dans I'Efpric de

uelques-uns , touchant leur Foi & leur dotrine , je

isict: .
Premierement , pour ce qui regarde leur Religion,
Que graces a Dicu ils (ont fort bons Catholiques ; qu'ils
ne chancelent poine dang feus Foi 5 qu’ils ont pour I'E-
glife, & pour les Décilionsdes Conciles, toute la foii-
miflion que I'en feauroit defirer des Fidéles les plus z¢-
lez & les plus fimples; qu'ils n'examinent jamais les
veritez de la Foi par leurs Principes, comme pour ju-
gerce qu"ls doivent croire ou ne pas croire ; mais qu'an
contraire, ils s'aflurent & fe confirment dans leurs Princi-
pes , parce qu’ils voyent qu'ils font plus conformes aux
Articl‘::s de notre Foi, aux Décifions des Condiles, au
fentiment des Peres, a la Tradition, & ala veritable
Théologie, que ne le font ceux qui font communément
receus; cequ 3 pe leur feroit pas fort difficile de verifier ,
fi on vouloit leur permettre d'en faire la preuve,

Et pource qui regardeleur doérine, jecroi pouvoir
dire que ceux qui 'ont publiquement décrice, nel'ont
jamais bien entendué ; qu'ils leur attribuent cent abfur-
ditez dont ils ne demeurent pas d’accord , & qu'ilsles
font parler tout autrement qu'ils ne penfent. Cars’ils
en avoient le moins du monde de connoiflance, bien
loin de les blamer , & d’inve@iver, comme ils font, con~
tr'eux, ils fe rendroient peut-étre 4 leur fentiment, &
feroient les premiers & approuver la maniere avec la-

uclle ils s’expliquent fur le Myftere dontils’agit, &
jont ils veulent leur faire un crime; laquelle maniere
n'eft nullement celle qu'ils combartent , & qu'ils re-
vétent de cent extravagances, quilarendentfans doute
fortridicule. Mais en verit¢, 1l me femble que ceux
qu'ils attaquent ainfi , ont donné d'aflez bonnes mar-
ques de la juftefle de leur Efprit, pour neleur pasattri-
buer des vifions & des chimeres fi hors de fens & de
comprchenfion, .

Aufli, bien loin decela, I'explication que Monficur
Def-cartes donne lui-méme a cc Myftere, eft i na‘turcI!E
. . &
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& fi fimple, & 3vec cela fi conforme 4 ce que fa Foi
nous epfeizne , A {fentiment des Peres » & aux Déci-
fousdesConciles ;. & rétont fi clairementles plus gran-
ds difficuliez q 'y Tencontrent : que tour Myftere de
foi quilet, 1a Rafon n’en eft ponrchojuée, & ne
wouve tien qui V'eftarouche. Enforte qu'il feroit peat-
tuedubien deVEglife, qu’elle fiie fericufement exami-
née par ceux qui ont V'authorité en main, & quiont
droit d'en Juger. Car fi une foiselle ¢roit recend , il fe-
soit impoflible que toutes les Héréfies ne tombaflent
puterre; & quil plic y avoir dautre Croyance tou-
chant c¢ Myftere , quecelle de I'Eglife Catholique,
Aroftolique & Romaine, Deflorie que nil'Impanation
des Lutheriens , ni la Figure des Calviniftes, nitoute
autreHéréfie que ce puifle” étre, ne pourroicréfiftera la
force & alaclareé de cette explication.
Cependant pour faire voir par quelque exemple, . que
cen’eft pas temerairement Iqu’ils avancentces chofes ; &
ue des Principes dontils{e fervent, 'on en peut tirer
:lcs confequences fort juftes pour nous fortifier dansla
Foi, & pour la conduite & le réglement de nos meeurs ;
& qu’au conraire , deceuxde ces faileurs de Livres, on
en peut tirer de tout oppofées ;.prenons pour exemple ce
ce qui les effarouche le plus , & qui les fait tant crier con-
tre Monfieur Def-cartes & fa do&trine
S'il eft vrai , comme Monfieur Del-cartes le prétend ,
que I'eflence dela Matiere, ou du Corps, confifte dans
I'étendug en longeur , largeur & profondeur : il n'eft pas
difficile de comprendre quel'’Ame de ’'Homme, 6uce
Principe intericur qui c&cn lui capable de penfer, eft
une Subftance diftin&te duCorps. Car il eft vifible que
PEtendu€ , de quelque maniere qu’on la congoive tail-
lée & remude, ne peut jamais ni raifonner , ni vouloir ,
ni mémefentir, Ainfi, cequicften nous qui penfe , eft
neceflairement une Subftance diftinguée du Corps.
Les connoiflances, les volontez, les fentimens actuels 5
font actucllement des manieres d'étre de quelque Sub-
ftance. Or toutes les divifions qui arrivent i la Matiere
L Y ou
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ou 3 U'Etendué , ne produifenten elle que des figures ; &
tous fes mouveniens, ne produifent autre chofe que des
rapportsdediftance 5 I'}i[cndué n'eft pas capable d’'autres
meditications. Donc notre penfie , notre defir , nos fen-
timens de plaifir & de douleur, font des manicres d’étre
d'une Subitance qui n’elt point Corps. Doncl’Ame de
I'Homme cft diftinguce du Corps. Etcela pofé, voici
de quelle maniere L'on peut démontrer qu'clle eftim-
moreelle.

Jamaisaucune Subftance ne s'aneantit par les forces or-
dinairesde la Nature ; carcomme la Nature ne peut faire
quelque chofe derien, aufli ne peut-clle réduire quelque
chole arien.

Les manieres des Eftres peuven: s"aneantir ; par exem-
ple, larondeur d’un Corps {e peut détruire; car ce qui
elt rond peut devenir quarré. Mais cette rondeur n'eft
pasun Eftre, une Chofe, une Subftance 5 cen’eft qu'un
rapport d'égalité, dans la diltancequielt entre les pas-
tiés qui terminent ce Corps , & celle qui cn eft le Centre,
Alufi ce rapport changeant , larondeur n'ei plus ; mais

" 1a Subflance ne peut érre réduite arien,

Or par les raifons que je viens dedire, I'Amen’eft
point une maniere d'ctre du Corps; Donc ellecftim-
mortelle. Et quoi que notre Corps e diflolveen une in-
finité de parties de differente narure,, & que laconftruc-
tion de fes organes fe rompe: ’Ame ne confiftant point
dans cette conttruction, ni dansaucune autre modifica-
tiondc ]a Matiere, il eft évident que la diffolution, nt
mémes 'andantiffement de la Subftance du Corps hu-
main ( fuppofé que cét andantiflement fiic veritable )
ne peut anéantir 14 Subftance de ndtre Ame,

Voici encore une autre preuve de I'immortalité de
I'Ame fondée fur le méme Principe.

, Quoi que le Corps humain ne puiffe éere réduit & rien,
3 caule quec’eft une Subftance , 1l peut neanmoins mou-
rir, & toures {es parties fe peuventdiffoudre, parceque
Y Etendué (e peut divifer. Or I’Ame €eant unc Subftan-
ec diftingude deIEtendut , elle ne peut éure divifée;; car

on



P R EF A C E

on ne fcauroit divifer une penfée , un defir , un fentiment
de doulenr & de phifir, de méme que I'on peut divifer
un Quarré en deux ou en quatre Triangles. Donc la Sub-
ftance de I'Ame eltindiffoluble, incorruptible, & pac
confequent immortelle; parce qu'elle n'a point d'é-
tendué,

Voila de veritables démonftrations , qui convainquent
TEfprit de tout homme qui veut étre attentif; & aux-
quellesil faut fe rendre, ou renoncer 4 la Raifon.

Mais fi , comme le prétendent ces Auteurs incon-
uus , Peflence du Corps confifte dans quelqu'autre chofe
quedans I'Etendué : comment convaincront-ils les liber~
tins, que nodtre Ame n'eft ni marerielle ni mortelle 2
Ils leur fotitiendront, que ce quelqu'autre chofe, en quoi
ils difent que confifte I'effence du Corps, eft capablede
penfer ; & que la Subftance qui penle , eft laméme que
celle qui eft érendué. Ques’ilsleur nient, ilsleur ferone
voir que c’eft fans rai fon; rpuis que felon leur Principe,
le Corps étant autre chofe quede'Erendué , ils n'ont
point d’idée diftinéte de ce quece ‘Pcut éere s & quiainfy
ils ne peuvent {gavoir , fi cetre chofe inconnu n'eft poine
capabﬁ: de penfer. Ceux qui ont tant {oit peade difcerne-
ment , peuvent voir. aifément les dangereufes confe-
quences qui fe peuvent tirer dela,

C’eft pourquoi ceux quifoutun crimei nos Philofo-
phes, dece qu'ils démontrent que I’Etendug n’cft point
unc maniered'étre, mais I'eflence mémedu Corps, ou
de la Matiere, devroient penfer aux ficheufes confe-
quences qu’on peut tirer de leurs Principes ; & ne pas ren-
verfer la principale, oumémes la feule démonitration
que I'on peut avoir de la diftin&ion qui cftcatrel’Ame
&le Corps, Car enfin la diftintion deces deux Parties
de nous-mémes, prouvde par desidées claires & diftine-
tes, comme l'ont fait nos Philofophes en plufieurs en~
droits , eft de toutes les Veritez celle qui eft 1a plus fécon-
de & la plus neceflaire, foit pourla Philofophic, foit
pour Ja Théologie , foit auffi pout la Morale Chrétienne.

1i eft donc bien important, lors qu'il s'agit de I'éra-

¥ ¥ 3 bliﬂ'c-_
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bliffementde quelque Principe, de prendre girdedenc
rien admertre quine foit clair a I'Efpric; celtlaclareé

ui nous perfuade, c}ui nous convainc , & qui nousaffure
je la Verté ; fanscelal'on ne peut s'affurer de rien. Mais
quand un Principe eft clair, toutes lesconfequences le
fontaufli; 'onen voit ailémnent la fuite & la liaifon. Et
comme les Veritez s’entretiennent toutes , & qu'elles ne
font point contraires les unes aux autres : I'on ne (cauro:e
tirer de confequence coutraire a la Religion, d'un Prin-
cipe quieft évidenr. Mais lors qu'un Principe n'cft pas
évident, qu'il eft oblcur, qu'il ne portcaucuneidéede
foya I'Efprit, & qu'il a par conflequent 1a vraye marque
de la faulleré: il n'y a riende plus facile 4 ceux quifca-
vent rant foit peu UArtderaifcnner, qued'entirer des
confequences contraires a Ja Foi. Deforte ques'il ¢toit
permisde rendre fufpecte la Foi des autres hommes , par
des confequences tirdes des Principes dontils fone per-
fuadez: commeil n'y a point " homme qui ne fe trompe
en quelque cholt, & qui ne prenne pour vraice qui ne
Pett pas, il n'y en a point aufli que I’on neplit traiter
d'Heréiique. Etainfi, ceft cuvrir la porre d uneinfi-
nité de querclles & dedi(putes, quedelaifleraux hom-
mes lalibereé de rendre fufpede latoi de ceux qui en ma-
tiere de Philofophie ne font pas de leur fentiment. Aufli
je ne pujs comprendre,, comment f{ur des confequences
que I'cn defavoiie , on'fe plait de faire patler pour
Hérétiques, des perfonnes qui font trés-fodimifes 3
P'Eglifc, &a routesfes Décifions.

Chacun fcait que I'on doit diftinguer la Théologi:
davec la Philofophie 5 les Articles dendtre Foi, d'ave
les Opinions des hommes ; les Veritez que Dicu appren
a tous les Chrétiens par une authorité vifible , de cellc
qu'il ne découvre quaquelques perfonnes en rdcompet
fe dc leur attention & de leur travail, Des chofis qui d
pendent de Principes fi differens, ne doivent pas fa:
doute étre confondués. L'on ne doute point auili qu
ne faille faire (ervir les Sciences humairesa la Religion
chacun en demeure d’accord ; mais celafe doit fuire da
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on E(prit de paix & decharité, fansfe condamner les
uns les autres, tant que 'on convient des Verirez que
PEglife a décidées s car c'eftainfi quela Verité fe décou-
vrira, & qu'ajoiitant de nouvelles découvertes 4 celles
des Anciens , toutes les Sciences fe perfectionnerontde
plus en plus.

Mais I'Imagination de la plus-part des hommes ne
saccommode pas des nouvelles découvertes. Lanouve:
auté des fentimens , méme les plusavantageux 4 la Re-
ligon, leseffraye; & ilsfe familiarifent facilement avec
les Principes les plus faux , & les plus obfenrs , pounrveu
que quelque Ancien les ait avancez. Et lors qu'ils fe font
ainfi familiarifez avec ces Principes, quelga’obfcurs qu'ils
foient , ils les rouvent évidens, & lesregardentcom-
me trés-utiles. quoi qu'ils foient trés-dangereux. Ils s’ac-
cofitument méme fi bien, a dire & 4 écouter cequ'ils ne
congoivent point , & a fe défaire d'unedifficulté réelle
par une diltinQtion imaginaire, qu’ils demeurent tofi-
jours trés-fatisfairs de leurs faufles idées , & ne fgau-
roient méme fouffrir qu'on leur parle un langage qui foit
clair & diftinét: Semblables en cela a ces perfonnes qui
forrant d'un lieu obfcur, apprehendent laLumiere, & ne

euvent la fupporter, s'imaginant quon les aveugle,
A . A .
£)rs méme que l'on tichcdediffiper les tenebres qui les
environnent. ,

Ainfi, quoi que Monfieur Rohaule ait fait voir plu-
fieurs fois dans fes Conferences publiques, par pluficurs
juftes raifonnemens & conf’e(*ucnces, qu‘ir c[{’ dange-
reux de fofitenir, par exemple, que les beftesont une
Ame plus noble quele Corps : cependant, comme cette
opinion eft ancienne, & que la plus-part des hommes
font accoticumez i lacroire ; & que celle qui lui et con-
traire ;- & qui ne les fait confiderer que comme des Ma-
chines, alccaractere delanouveauré: ceux qui jugent
de la dureté des opinions , pliudt parla frayeur & lafur-
prife qu'elles produifent dans I'Imagination, que par
I"évidence & lalumiere qu'elles répandent dansI’Efprit,
ne manqueront pas de regarder cette opinion des Car-

** 4 wficns,
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tefiens, comme dangereufe; & ilscondamneront bien
pliede ces Philofophes comme temeraires, qu'ils ne fe-
ront ceux-la mémes qui fotriennent que les beftes {ons
capables de raifonner,

Deli vient , que fi dans une Compagnie, quelque per-
fonne un peu grave vient & dired’un ton ferieux , ou
plitdt avec cérair que répand fur le vifage, I'Imagina-
tion , lors quelle elt furprifc & afrayce par queiyu
chole d’extraordinaire : £z verire les Cartefiens font a’é.
rrangesgens; 1ls [oisennent gque les befles a'cut poini
d'drie: Iapprehende fori ane Lien-t. # dssw'ens difent aon.
tant de [ Homme, Cela feul ferafuffitant pour perluade:
pluficurs perfonnes que cette opinion eft dangereute 5 1
1’y a poinrde raifons qu puificnr empéeher T'efler dec
difcours fur les Imaginations foibles, Etfiparhazard
ne fe trouve dans 12 Compagnie quelque Elprit vif &
enjoiié , qui cn fafie voir le nidicule , & qui paruna
fier & refolu,ne raffure la Compzgnie de la peur quion lu
aura faite : les Carteiiens aurons beau fetourmenter , il
n'cffaceront jamais par leurs raifoancmens, 1'imprefiion
qu'on aura donude d'eux & deleur do@rine.

Cependant il 'y avroit ricn de plus facile quede fair
voir I'extravagance de ce difcours ; iln'y avzoit fimple
ment qu'd meitre la Deéitnizion & la placedu Défini. Ca
{1 par exemple, quelqu'un difoir fertenfement s Les Cos
tefiens font d'ciranges gens s sls dsfent que lcsbeflcs n
penfiat ny nefentent posnt : Papprehienge fort gae bici
2it sls a'endifent antant de nows; Certaineiment onf
mocqueroit d'une perfonne qui avanceroit un tel di
cours ; & chacun jugeroit ailémeut que fon apprcher
{ion feroit fort impertinente, & fort mal-fondée. C:
que les befies foient toutce que P'on voudra, qu'ell
penfent ou'qu’elies ne penfent point , qu'elles {entent
qu'eiles ne {entent point ¢ ccla ne prouve & ne cot
clud rien & notre égard , & nempéchepas que nous 1
foyons cc que nous fommes , & que chacun ne (o
convaincu de {apropre penfée, & g:éfou propre fent
ment, -

. M:
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Mais la plus-part des hommes ne font pas capables de
déméler lesmoindres équiveques ; principalement lors
que leur Imagination cft cffrayée par I'idée de quelque
ouveauté qu'on reprefente comme dangerenfe. Ouire
que l'air, & les manieres avec lefquelles on dit les cho-
fes, nous perfuadent fans peine, & fouvent méme avec
platfir 5 mais la Verité ne fedécouvre point fans quel-
que application d'Efprit , dont plus de la moitié du mon-
de iweft pas capable.

Mais je ne m'appergois pas que cette Prdfaceeft déja fi
longue , que jecrains mémes qu’elle ne foit ennuyeufe
& cependant je n'ai encore rien dit de mon fujer, n’ayant
julques ici parld que du Titre qu'il porte. Cela pour-
tant e s'elt pas faic fans raifon ; car voyant quejen’a-
vois que fortr peude chofes 4 dire rouchant lecorps de ce
Livre, quineanmoinseft aflez gros , jaicruqu'ilnelui
failoit pas mettre une téte qui fui fir tour i fair difpro-
portionnide. Etpour avoir de la matiere, je mef{uisun
peu crendu fur les lotianges de " Auteur ; foit pour laiifer
4 la Pofterité ce petit menument de fa gloire, foit pour
deffendre fa perfonne & fa doctrine des infulres de fes
E:vieux. : .

Je viens maintenant d mon {ujet, dont je n’ai que deux
mois a dire.

Ce Livre n’cft autre chofe qu'un Recueil de plufieurs
differens Traitez de Mathdinatique , que Monficur
Rohault avoit cofitume d’enfeigner 3 ceux qui lui fai-
forent ' honncur de vouloir bien I'avoir pour Maitre. 11
n'dl pas neceflaire que je les défigne tous ici pat leur
nom , puis que cela fe verra ci-aprés parfa Table. Je puis
dire {eulement, que bien que ces Traitez foient trés
communs , les chofes y font touchdes d’une manicre qui
w'eft pascommune. Car Monficur Rohault avoitcelade
particulier , que nes’¢rant jamais appliqué 4 beaucoup
approfondir ces dpar(ies de Mathématiques» qui érant
d'une. trop grande & trop profonde fpéculation, & ab-
ftraction , font de peu d'ufage parmi Je monde , { quoi
que fans doute c¢ (gicnt pourrant celles qui font davan-

* ¥ s ) tagc
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tage paroirre la grandeur de I'Efprit humain, & jufques
ou peut aller {acapacité & fon drendué, } maiss’érant
uniquement attaché a celles qui entrent plus dans le com-
mercedeshommes, & dont ileft prefque impofliblede
fe pouvoir pafiem: aufli s*éroit il ¢rudié 4 les bien com-
prendre , & particulicrement & trouver des manieres pro-
pres a les faire bicn concevoir aux autres.

* C'eft ce que je me pramets que 'on reconnoira facile
mentici, parlesexpreffions fimples & propres dont il f
fervoit pour les donner 4 entendre a fes Avditeurs. Auffi.
quoi que les divers Traitez qui font contenus dans c
Livre, foient dans les mains de plufieurs : neanmoins o1
trouvera bien de 1a difference entre ces mémes Traircz
telsqu'ils fontici, & leurscopies, ou pour mieux dir
Teurs premiers crayons. Car on ne les donne pasici fim
plement comme il les donnoit lni-méme a fes Difciples
mais comme il les leur expliquoit dans fes Lecons parti
culieres. Si bien que ceux qui voudront fe rendretan
foitpeu arrentifs,, pourront aifément d'eux-mémes, &
{ans autre Maitre que I'Efprit de Monficur Rohault qui
regne partout , entendre tout ce quieft conteuu dans ¢
gres Livre, »

Yefpere aprés cela, quechacun trouvera que ce Livr
ne fera pas d'une mediocre utilité pour le Public; fu
que toutes fortes de perfonnes y pourront trouver dequc
s'inftruire. Les jeunes Gcntils-ﬁommcs ¥ pourront aj
prendre les premiers Elemens de la Géometrie ; pu
pafler deld aux Fortifications § ou ils verront les diffi
rentes Manieres de fortifier les Places, tant regulier
qu'irregulieres ; lesavantagésqu'il y fant ménager, |
¢gards qu'il faut avoir 4 toutes leschofes du dedans & «
dehors ; ils verront , entre ces differentes Manierc:
quelles font Ics plus parfaites, en quoi elles le font, pou
quoi elles ne le font pas totijours, & quand I'vne doit ét
préferée 4 l'autre. Mais 1ils y apprendrontaufli, que
maniere d'attaquer d'avjourd’huy: les grandes ruir
que font les Bombes, les Carcafles, &leCanon: & f
sout que la vigueur, & la generofité extraordinaire

i
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nos Generaux , de nos Capitaines, & de nos Soldats:
font qu’il n'y 2 plus de Places imprenables.

Ceux qui voudront {e donner au Negoce ou aux Affai-
res, & yagirengensdebien & d’honneur, y pourront
apprendre a bien tenir lcurs Livres, & drefler leurs
Comptes ; & ne fe point laiffer tromper, & d ne point
aufli tromper les autres, par quelque erreur de caleul , on
impréveut , ou malicieufe. Carce n’eft pas d’aujourd’hui
quel’on fgait, que pour faire une grande fortune , &
s'enrichir-aux dépensd’autrui, il ne faut voir les chofes

wademi, & non pasvoir fi clair. Une Confcience bien
clairée , eft un obftacle invincible & impéndtrable au

Mal. ‘

Les Artifans pourront auffi par le moyen des Mécha-
niques, feformer cux-mémesI'Efprit, & ferendreca-
pables debien exercer leurs Arts; & s'ilsontunpeude
genie & d'induftrie, cela leur ouvriraI'Efprit pour in-
venter de nouvelles Machines, fabriquer de nouveaux
Inftrumens, & faciliterainfi les moyens d'execucer leurs
Ouvrages. .

Je n’ai plus qu'une choft 3 faire obferver, quieft,
u'ayant tiché de mettre chaque Traité dans!’ordre &
ans lerang ot il doitétre, il eft arrivéd neanmoins que

celui qui devroitéere le- premier, eft ici ledernier. De-
quoi Je n'ai point d’autre raifon 4 rendre, finon que
comme c’¢roit celui oi Monfieur Rohault s'étoit le
moins étendu & expliqué , & par confequentoiil avoit
laifl¢ plus de chofesau foin de celui qui pourroit un jour
travailler-d le mettre en état de paroitre au jour, jel’ai
refervé pour le dernier, afin de medonner leloifir dy
pouvoir bien penfer, randis qu'on imprimeroit les au-
tres Traitez. Mais il n'y a rien de plus facilé, que de
paffer pardeffus les autres, & de lire ce Traité-la le pre-
snier.

Si je ne m’étois point déja trop érendu , je pourroisici
faire remarquer les grands avantages que ['on peur tirer
des Mathématiques, & particulierement de la Géome-
tric ; C'¢oit mémes le premier deffein que je m’érois

pro-
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propolé, afin de donner quelque érendué a cetre Préfa-
ce, & mc fournir dela matiere dequoi pouvoir propor-
tionner la tére de ce Livre avecle refte du corps. Mais
ayant depuis confideré qu'il ¢roitimportant de difculper
Monficur Rohault, & moi aveclur, desreproehes qui
nous étoient faits par ceux qui fe donnoient f;libcrté de
rendre publiquement fufpeéte la Foi du Maitre & des
Difciples, par les mauvaifesconfequences qu'ils tiroient
de leurs Principes : cela m'a fait c}mnger de deflein, &
m’adérerminé a cclui quej'ai pris. Si j'yaibien ou mal
reiifli, je laiffe & chacun denjuger. Maisau moins je
suis affurer avec finceritd, que ce n'eft que ledefir de

cffendrela Verité, & de repouiler la Calomnie, en fai-
fanc connolere la purerd deleur Foi & de leur Doctrine ,
qui mel'a fait entreprendse, .

AVER-




AVERTISSEMENT -

Sur cette .
Nouvelle Edition.

N peurreit fe difpenfer de rendvecompre
\, ici des changemens que Pon aapportez
; dans certe Newvelle Edition, 3541 [uffi-
g) roit de v avoir rien changé que bien 4

) propos. Car dd’en cft pas jer Mathéma-
‘ques , comne des Matseres de Morale : dans celles-cs,
s drosts d'un Authenr font inviolasles , &5 Pen wofe
ucher ni 4 fes penfees, ni d [es expreffims; aulicu
ue dans celles-la, Pévidence qui les accompagne toil-
ursy &' Cintereft dz la Verité y me permcttens pas de
picr des fautes. D’aslleurs, comme le principal bus.
e dost avoir un Autent en traitant des Sciences , 48
itout des Mathémariques , eft de les iilufbrer autant
il luy eft poffible, & den faciliter Pufage , puss qu’sl
2 fi umiverfel dans tous les Ares © 3l doit prendre en bon-
> pare la cenfure de cenx qui fe prtfofent laméme fin.
oft auffi par ce feul motify de vendre cét Quvraze plus
sle au Public , qu'en en a éclaivci & corrigé plufieurs
tdroits , quiétosent un Zeu negligez s en quoi I'on n'a
en fase qu’ avee Papprobation d'un Mathematicien du
amier ordre, & qui Weft pas moins connu en France
’en Hollande. On reconnoit cependant , avee tout le
onde , lemerite diftingué de feu My. Robaule , &' l'on
a garde de refufer 4 (4 memoive lajuftice quilui ef
ut. Ainfi lon confilere [os Oeuvres Pofthumes , com-
2 plufieurs Traitez dézachez , qu'sl W’ avoit compofe
te pour fon ufage particulicr , & auxquels il wWavoie
2 mss.la dernicre main.

Muws pour fatssfaire cn pariie la curiofieé de conx qui
nan~




w’auvont pasla premicre Editionde ce Livre | & qui fou-
bagieror:nt penrtane de vosr les endyoats ju’cn arctou=
chegy envoics quilques-uns des plus confiderables.

TomeI.Far. 35%.1.13. Orilefltd remarquer &c.
Dans lagremicre Edstion, slya: Or il it 3 remar-
quer, que quand cequircite, excede gcoco, on
gjoite une unité dans les Tables. Ceft wne funure

- car peur fgavorr fi Pon duse ajeiiecr PUnicé y dlne faue
pascomparer ce cui viftey a §0C00, mais [rulement
alaRacine tronvée. On acorrige lameome faute dans le
Calcul du Core du Decagine, pag. 367.

Tome I1. pag. 109. /. 24. en multipliant &c. Dans
lapremierve Edition, slya: en multipliant MC par

K, &!leProduit par letiers de 1aprofondeur du
Fofl¢. CeCalcul fuppofe fauffement gue les deux Py-
ranndes ont pour Bafes les Triantles CMK,, CLK ;
an licu que cefont les Reflangles de CM & CL par (a
prifindeur du Folle s ce qu’sl oft important derenar-
quer. On a corvige laméme faute dans le Toife du Talus
duRgmpart, pag.114.1ig.9. & 10.

Paz.125.1.6. Aquoil’onpeutencore &c. Dans
lapremicre Edition, slya: A quoi 'on peut encore
ajofiter le Plan incliné, & la Superficic plane, ou
le Trailiieau. On a oté certe Superficie plane (£ Au-
teur a4 voulu dive , Superficie Horizontale ) & ce
Traifneau, parce que cen’eft pasune Machine junple.

Pag. 454. /. 16. il ne fautque divifer &c. Dans 2
premicre Edition , il y a : il ne faut que divifer le Nu-~
merateur de Ia Frattiona divifer, oudu Dividen-
de, par le¢ Numerateur de 'autre ; & donner au
Quotient le Dénominateur commun. Ainfi pour di-
vifer ! parZ, ilnefautquediviter Spar 2, le Quo-

tient




tientfera 4, & donner au Quoticnt le Dénomina-
teur commun ,cc qui fera<t. A quos bon ce Dénomi-
nateur commun? c’eft une juuie 5 le Quotient oft 4., 4
non pas:, '

Enfinendonne avis, que le Profil qui [e trouve dans
les pazes 69 &7 70 dull. Tome, weft pasexagt. Car
premierement la larseur CD- de UEfplanade ne vépond
pas a la conflvullion, ayant 10 Toifes, au licu de 8.
De plus, laletere R [ert a marquer deux poines diffe~
rens, qui font fi proches Pun de Pautrey qulsls [e conr
Sfondent enun > pour corriger ce défaut, il aurost fullne
aggrandir tellement la Figure , qu’clle wauroit pii eeniy
dans laPage; ompric le Ledbcur de fuppléer dcela.

Fautes & corriger,

Page 167. ligne 23. parla 24. lfex, parla 2y,

I’ag 242. 111, r:\uftiplc cD, (M-‘ multiple de CD5 -
Pag. 2612.1. penult. fera AC, /. feraa AC, ‘
Pag.305.1. 16. que 4 AF /4f. que AF

Pag. 327.1.15. A CF./f a CE.

Pag. 336. 1 3. aufliau /. aufli femblablc au

TABLE
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24¢=3N ne peut pasdouter qu'il 'y ait des
N Eﬁreps e’tcgdus en lon?gucur,l};rgeur,
& grofondcur ;Etcelt ccqu’on ap-
¥ pelle Corps ou Solide. :
Encxaminant en particulicrunde -
ces Corps, comme celui quieftici
reprefenté , qui reffembled un dé
a joiier, il eft certain que ony
zeconnoit un Deflus , un Deffous,
un Devant, un Derriere, & des
Cotez.
Puis ne confiderant que le Deflus
Tome I, A
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de ce Corps, on peut afflurer, fans craindre de (e
tromper , qu'iladelalongueur & dela largeur , &
point du tout dc profondeur ; Etceftce qu'on ap-
pelle Superficse on Susface. .
- Enfuite, confiderant I'une des extremitez de cet-
te fuperficie , Pon n'y remarque que de lalongueur,
fans f:rgcur ni profondeur ; Etc'cft ce qu'cnappel-
le une Ligne.

Enfin, confiderant Pextremité de 'une de ces
lignes , on reconnoit que c'elt une chofe quin‘a
nt longueur, ni fargeur, ni profondeur; Ercleft
cequ'onapeelle wn Posne, i

Ainfl, ileltindubitable qu'il y a des Superficies,
desLignes, & desPeints; maisil eft certain authi
que c'cft feulement par [a penfee que les Points font
feparcz des Lignes, lesLignes des Superiicies, &:
les Superficies des Corps , ou $olides; Ce qu'il
fuffit de remarquer ici pour ¢rablir Ie fordement &
la verité des dcgnizionsihivamcs, .

Mais auparavair , comme dans les Seiences done
nous avons i traiter, on ne doit rien avancer qui
ne {oitelair al’Etpsit, & quine {oit fondd cn preu-
ves , & que touvent pour ja preave des Propofitions
qu'on examiee, on fefert de Definitions, de De-
mandes, d’Axiomes, de Theoremes,- de Préble-
mes, de Lemmes, & deCorollaires 5 il eft bon
d'expliquer ici ¢e que 'on entend par ces térmes.

Definirion, eft ure explication claire & précife
de la fignificarion des mots , ou des chofes queles
moss femSent;

(o] . . .
Demande, eft une propofition, qui érant claire
& cerraine y eft fuppofle vraye , pour n'cire pas
obligé de ladémontrer.
Atiome, eft une propofition fi ¢vidente d'elle-
méme, quel’Efpticn’en peur douter, & qui pour
-cglan'a pas befoin de preave. ’
" Theoreme , eft upc propofition qui conticnt
quelqueproprietéd démoneret, - '
v . Pro-




LIVRE PREMIER. 3

+Drobleme, cft unc propofition quigontien: la

. preuve de quelque chefe qui<roit d-faize, oud trour
- ver. ‘ :

PRI [T : !
"Lemme, eft unc propofition qui-n'elt mifeau
Yieu o elle eft, .que pour fervir de preuve ad'au-
tres qui fuivent. _
. Corollaire , eft une propofition qui fuit d'une
autre qu on vient de prouver. L .

w3

o, yf'llt ,:DEF ‘lN'l 'T;l L2} Ns"

»

oo T LI TH LS BT A i B |
1. Un Point, cft cequi n'a ni longuenr,- nilar
geur , ni profondeur ; & qui“par confequent n'a
nidendut, niparties. .. - ,
2. Uneligne, et une Ecendu€ en longueur, fans
Jaggeur niprofondeury 1 L, o, s
3. Les extremitez d'une Ligne, Tont les points qui
Jaterminens. . ... 0
4. Une Ligne droiee, eft ups Ligne qui a routes
{es partics cgalcmcn,t pofécs.cmrc {es extremitez 3
en forte que I'une ne s'éléve & e s'abaifle poing
plus que Laurre.

. Par exemple, la Ligne AB eft ‘
une Ligne droite, Farr.c quellea A______.B.,
toutes {es partics rellement pof€es entre s extremis
tezA, & B, quepasunen'eft plusélevée, nyplus

ceete

abaifféc que lautze. n
.. Une Ligne courbe , eft une Ligne qui n’a pas
toutes fes parties également polies entre fes extre-
mitez.

Parexemple, la Ligne CD eft une Ligne courbe 5
Fatcc quelie a qqe}cll-l\xes-uncs de
es patties, commeE, & T, qui E
ne fonr pas également pofdesen- D ¢
tre fes-extremitez, & dong l'une _F
s'éléve ou s'abailie plus quelautre. ,
6. Une Superficic, ou Surface, eft une Etendu€
cn longueur & largeur, fans profoudcur.

. 2 Par
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Par exemple, I'Etendut qui eft A
xenfermée entreles Lignes AB, BC, 1
CD, & DA, cft unc Superficie, |-

arce qu'ellea de la longueur & de

alargeur, & qu'elle n'a point de D C
profondeur. .
7. Lesextremitez d'une Superficie, fontluligncs
dont clle et bornée, -
8. Une Superficie plane, ouun Plan, eftune Su~
perficic qui a toutes fes parties également pofées cn-
tre fes extremitez ; en forre que I'une ne s'éléve &
ne s'abaiffe point plus que I'autre , comme ici
ABCD. ’

9. Une Superficie courbe, eft une Su?crﬁcic ui
n'a pas toutes fes partics également pofces entre fes
extremitez ; & dont I'une s*éléve ou s'abaiffe plus
que 'autre. - ' o
- 10. Une Superficie convexe , eft une Superficie
courbe, confiderée du coté quielle s'éléve. -
11. Une Superficie concave , eft une Superficie
coutbe, confiderée du cdté qu'clle s'enfonce ou
s'abaiile. '

Ainfi, la Superficic d’un Globe eft une Superfi-
cie courbe ; laquelle cont'derde par le dehors cft
convexe , & confiderée parle dedanseft concave.,
12. DesLignesparalleles, font des ligncs droiteg
qui font fur un méme rlan, & qui ¢tant prolon-
gées de part & d'anerd d [infiny , ne {e rencontreng
jamais, & fant totjours dgalement diftances.

Par exemple, les lignes AB, .
CD, font paralleles ; parce qu'el- A B
les font fur llln mém:l plan, & : X

u'étanr prolongées de part & &~ 13
‘autrea l?:'nﬁny% elles ncpat ren- C . D
contreront jamais, & feront toujours également
. diftantes.
5 3. LeTerme, eft 'extremité de quelque Gran-
cur, .
14. Une
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34. Une Figure, eft ce qui eft environné de ter-
mes. .
15. UnCercle, eft une figure plane; bornée d'u-
ne feuleligne courbe , qu’on nomme Circonferen-
e, au dedans de laquelle il y 2 unpoint, qu'on
nomme Centre, duquel toutes les lignes droites
mendes a la circonference font égales entr'elles,

Par exemple , la Figure - -
ACE cft un Cercle ; parce que
c’'eft une Figure plane, qui
eft bornée f"t‘me feule ligne
courbe, 4 feavoir AEC, & .

u’au dedans il y a un point,
a fcavoir F, duquel toutes les
lignes droites , comme FA, -
FC, FE, qui font menées &
Lacirconference , font égales entr’elles. -
16. Le Diametre d'unCercle, eftune ligne droite
3ui pafle par le centre , & qui e terminede pare &

"autred la circonference,

Par exemple, auCer-
clc ADBE, lafignedroi-
te AB, eft undiametre;
patce qu'elle pafle parle
centre C, & que fesex- |
tremitez A, & B, feter-
minent de part & d’autre
a la circonference, g
17. Un Arc de Cercle, D
eft une partie dela circonference d'un Cercle , com-
me BE. ' .

Si lacirconference d’un Cercle eft diviféeen 360
partics égales, chacune de ces parties s'appelle De-
gré, dentla éc®. partie s’appelle Minute , &c.

18. UnDemi-Cercle, eft une figure comprife du

diametre du Cercle, & de la moitié de 1a circon-

ference, comme AEB,

19. UnAngle, cftlinclinaifon de deux lignes qui-
Ay 7 fe
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fe rencontrent en un point non dirctement ; on
pour micuxdise, c'eft I'efpace qui eft compris entre
deux lignes ainfi inclinces. :

Ainfi, les lignes BA, CA, qui font inclinées
Pune vers 1 aurre, & qui fe rencontrent non direc-
tcmc}n: aupo:nr A, forment ce qu'on appelle un
Angle,

20, Les Chtez d'un Co

Angle , font les li- A A A

gnes qui  forment

I'Angle. ™

21. LaPoime, oule

Sommat dum An-- : ‘
le, eft le point ou

%& rcncomir’cnr fes B C BC BC

deux Cotez de V" Angle. ' :

L'on defigne qugiqucfois tn Angle par une fenle
Yerrre, que 'on mer au fommet 5 & quelquefois

rtrois, & ators celle qui marque le fommer fe
doit mettre au milieu. Ainfi pour défigner par trois
leteres l'Angl‘:A, I'onditc'Angle BAC, ou biey
I'Angle CAB, ~. : '

22. Un Angle redtiligne , eft un Angle compris de
deux lignes droites, )
23, Un Angle curviligne, eft on Angle compris’
de deux lignes courbes. ,

24. Un Angle mixte, eftum Angle comprisd'une
ligne droite & d'une ligne courbe ; comme on pent
voir enla figure precedente, .

- Comme 1'Angle rectiligne eft d’un plus grand’
ufage quelesdeuxautres , c'eft de Jui quelonen-
tendra patler ci-aprés, lors c‘(u‘on arlera fimple-
mentd’un Angle, fans en déhgner 'efpece.

25. La Quantié oufa Grandeur d'un Angle, cft
Je nombre des degrez que contient arc que fes ¢6-
ez comprennent, d'un Cercle quiafon fommet
pour centre:

Ecainfi , pour déterminer la quantité oula gran-

- ' deuz
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deur d’un Angle, il nc faut que décrireun Cercle
dont le fommer de I'Angle foit le centre 5 puisil
faut {cavoir combien de degrez contient 'arc dece
Cercle compris entre fes deux Cotez y &lenoms-
bre de ces degrez en determinera la grandeur.

Drouil fuir qu’un Angle eft d"antant plus grand ,
que ccrarc comprend un plus grand nombre de de-

rez.
26. Une Lig{;e perpendiculaire , eft une ligne droi-
te, qui tombant fur une autre ligne droite, fait de.
part & d’autre des Angles égaux.

Ainfi, la ligne AB cft perpendi- A
culaire dla ligine CD ; parce qu'elle
tombe de telle {oree fur cerre ligne,,
gu'clle fait les Angles ABC, & ABD,
¢oaux enti’eux. -

Quand une ligne droite tombe 4 B D
I'excremité d'une auere ligne droi- "
te, cile ne laifle pasde lu écre perpendiculaire, fi
cetteautre ligne érant prolon,géc > elle fairavecelle
des angles de part & d'autce égaux entr’eux.

Siune ligne eft perpendicuiaire d une autre , eot-
te aucre reaaproquement lui eft anffi perpendiculai-
re 3 ainfiles deux lignes AB, CD, (ont perpendi=
culaires 'une 4 autre. :
27. Un Angle droit, eft un Angle compris de deux
lignes droites perpendiculaires 'uuc & I'autre ; com-

mel’Augle ABC,

28. Un

Angle A E G

obtus,eft :

un An- .
le plas L -

g B CD FH 1.

qu'undroit, comme I’Ang'e DEF.

29. Un Angleaigu, eft un Angleplus petit.qu’un

droit, comme l‘)mglc GHI.

49. Une Figure reétiligne , eft une Figure com-
A4 prife
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prifc ou bornde de pluficurs lignes droites ; Ercefk
de celle- 14 feule, & du Cercle, dontil eft parlé
dans ces Elemens,

1. Les Corez d'unc Figure retiligne, fontles li-
gnes droites dont clleeft bornée,

33. UnTriangle, eftune Figure comprifc detrois
hignes droites, comme ABC.

LeTrian-

gle confi- B E H -
deré f{elon : .
fes cotez .

fe divifeen

trois clpe- A C D F G I
cesy fqa-

voir, en Triangle Equilateral, enHofcéle, & en
Scaléne.
33. Un Triangle Equilateral, eft un Triangle qui
afes trots cotez égaux, comme ABC. ,
34. Un Triangle Ifofcéle, eft un Triangle qui a
deux de fes cotez égaux , comme DEF.
35. Un Triangle Scaléne,, eftun Triangle quia fes
trois cdteg inégaux , comme GHI.

Le Triangle confideré (elon (es Angles, fe dwvife
aufli en trois efpeces; fcavoir, enTriangle Rec-
tangle, en Amblygone, & eu Oxygone,

6. U
an A _ E . H
gle Rec- ,\ /\ : §
ungle , =
S MBECD FG I

gle qui aunangledroit, comme ABC.
37. Un Triangle Amblygone , ou Obtus-angle ,
cftun Trianglequia unangle obrus, comme DEF.
38. Un Triangle Oxygone, ou Aigu-angle , eft un
Triangle quia fe§ trolsanglesaigus , comme GHI.
39. LaBazed'un Triangle , eft un de fes trois
Cotez indifferemment, quel'onnommeainfi fui-
. vant le befoin qu’onena, - Ainfi.-
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Ainfien rout Triangle chaque Coté peut fer-
vir de Baze ; & mémes I'Hypotenufe d’un Triangle
Redtangle (ceft d dire le Coté oppofé d I'Angle
droit) peut éue confiderde comme Baze de ¢t
Triangle. ‘
40. UnParallelogramme , cltune Figure comprife
ou bornée de quatre lignes droites, dont les oppo-
fées font paralleles. ‘

Ainfi , les Fi- ‘. :
guresqui font ici A D A D
marquées ABCD, , : '
font des Paralle- I 2
logrammes ; par

ceque chacuneeft B CB - C
comprife de qua- '

tre lignes droites, A ., A

donl:g Ies oppo- > D o
fées,comme AB, P D ;
€D, font paral- o
leles. C B C

Il y a quatre S
fortesde Parallclogtammes , fcavoir, leQuarréy
le Retangle, (ou le Quarré-long, } le Rhombe , 8¢

" le Rhomboide.
41. Un Quarré, eft un Parallelogramme , quiz
Jes quarre cotez égaux, & les quatreanglesdroits ,
comme ABCD. 1.
42. Un ReQangle, on un Quarré-long, eftun
Parallelogramme , qui a les quatre anglesdroits
& les cotez vppofez dgaux emtr’eux , comme
ABCD. 1, -
43. UnRhombe, eftun Parallelogramme , qui z .
les quatre cotez égaux , & les angles oppofez égaux
entr'cux , comme ABCD. 3. .
44. Un Rhombcide , eft un Parallelogramme,
qui a les cGtez & les angles oppolez égaux em-
tr'eux, comme ABCD. 4.
4. La Diagonale, ou le Diametre, d'un Paral-
A belo~
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lelogramme, cft une Ligne droite , tirée de 'undes
Angles de ce Parallelogramme, 4 celui qui lnieft

oppofc.
P}X;nﬁlal.igneAC,c&Ia AH D

Diagonale ou le Diame- E

trcagdu Parallclogramme F G
ABCD. .

46. Les Parallelogrammes

a l'entour du Diametre - I o

d'un autre Paralldogram-
me, cc font deux Parallelogrammes. dont les
Diagonales, prifes chacune d part, font partie de
ce Diametre ; & prifesenfemble, font le Diame-
tre total.

Ainfi les Parallelogrammes AFEH, & EICG,
font des Parallelogrammes qui font alentour du
Diaraetre du Parallelogramme ABCD; parce que
leurs Diagonales AE, EC, é)rifcs, chacune d parz ,,
font particdu Diametre AC; & prifes enfemble
font ce Diametre rotal. . )

47- Les-Supplémens des Parallelogrammes qui
font alentour du Diametre d'un autre Parallefo-
gramme, ce font deux Parallelogrammes, par
lefquels ce Diamerre ne pafle point, & qui avec
les deux autres qui font alentour du Diametre,,
compefent céeautre Parallelogramme rotal ; com-
me font ici les Parallelogrammes FBIE, EHDG,
lefquels avec ceux qui font alentour du Diametre
fonz lc Parallelogramme total ABCD.

48. Un Trapéze, cft une Figure comprife de qua-
wre Lignes droites, dont les A B

cOtez appolez, ou rour le
moins deux de ces cOtez, ne
font point paralleles; Com-
me ABCD eft un Trapéze ; 1y

parce que fes deux cOtez op- c
polez AD, BC, nefontpoirt parallelss,
Erainfi un Trapézeft une Figurede quatre ¢5-
i€z
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ez, quin’elt point Parallelogramme.
DemMaxDES.

1. Que d'un Point donné 2 unautre Point donné
I'on puiffe mener uneLigne droite, .
2. Quel’on puiffc prolonger tant que 'on voudra
une Ligne droite donnée & termince,

3. Que I'on puifle décrire un Cercle de quelque
centre & de quelque intervalle que ce foit.

4. Que toute Grandeur dounde piifle étre aug-
mentée ou diminude. '

AXromMes.

1. Les Grandeurs dgales & une snéme Grandeur
font égalesentrclles. . :
Ainfi les Lignes AB, EF, qui font chacune
dgales 3 1a Ligne CD, fout A B
cégalesentr’elles, C D
2. St 3 des Grandeurs dgales E : =
onajoiite des Grandeurs ¢ga- :
kes» les Touts feront éganx., -
3. Si de Grandeurs dgales on retranchedes Gran-
deurs dgales , les reftes feronr égaux. :
4 Sii des Grandeurs indgales onajolite des Gran-
deurs égales, les Tours {eroninégaux.
§- SideGrandeursindgales on retranche des Gran-
deurs égales , les reftes feront indgaux.
6. Les Grandeurs qui font doubles, ou triples,.
ou quadruples &c. d une méme Grandeur, ou de
Grandeurs égales , font égalesentr elles.
7. Les Grandeurs qui font moitié, ou tiers, ow
quart &¢. d’'une méme Grandeur , ou de Grandetrs
égales, font dgales entr'elles.

- 8. Les Grandeursqui convienaentenfemble, fone:

dgales entr’elles,
Ceft 4 dice, par cxemple, que fideux Gran-
As . deurs
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deurs érant mifes 'une fur 'autre, {e peuvent el
lement ajufter, que I'uae n’excede pointl‘autre,
mais la couvre précifemen:: ces deux Grandeurs
font égales entr’elles.

9. LeTout eft égal 4 toutes fes parties prifes en-
femble.

10. Le Touteft plus grand qu'une de fes‘parties,
11. Les Angles droits {font dgaux entr’eux.

12. Deux Lignesdroites n’enferment pointun ef~
pace.

13. Sideux Lignes droites fe coupent I'une I'autre ,
¢lles fe couperont en un Point. :
14. Sideux Lignes droites fe rencontrent non direc--
tement en un Point, éuant prolongées, clles fo
couperont 'une I'autre en ce meme Point.

15. Si & des Grandeurs ¢gales, on ajolite dee
Grandeurs inégales, I'excez des toutesferale mé-
me que l'excez des ajotirées.

Amfi, fi I'on {uppofe que A B ®
les Lignes AB, CD, font & 7
égales, & qu'on leur ajoiite —r———g-—
Jes Lignesinc’galcs BE, DF: l'excezdontla toute

. AEfurpafferala toute CF, feraégala I'excez done

Yajoieée BE furpafle I'ajoirtée DF.
16. Siades Grandeurs inégales onajofitedes Gran-
deurs égales, I'excezdescoutes fera le méme que
Texcez des premieres. .
Ainfi; fil'onfuppole que A B R
les Lignes AB, CD, font ¢ DB
indgales , & qu'on lear ———————it—"
ajotte les Lignes égales BE, DF : I'excez dont Iz
toute AE furpaflera la toute CF, fera le méme
que celui dont AB furpafle CD. :
17. SideGrandeurs égales on retranche des Gran-
-deurs indgales , I'excez des Grandeurs qui reftent >
fera égal 3 I'cxcez des Grandeurs retranchdes.
Ainfi, fi 'on fuppofe que les Lignes AB, CD 5
font égales , & qu'on en rerrauche les parties
. : -
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dont le refte FD furpaflera A -

lerefte EB , fera égald l'excez _C_-._'____.
dont AE furpafle CF. D
18. Si de Grandeurs inég‘alcs »-on retranche des
Grandeurs égales, I'excez des reftes fera le méme
que l'chc?_ es tc}utcs.f _

Ainfi, fil'on {uppofe que B
les Lignes AB, CII)D, font A‘E-' -
inégales, & qu'on en re- —-—r—- s
trar%cahc les ;)lartics égales c D
AE, CF: I'excez dont le refte EB fu;paﬂ'cra Ie
refte FD, fera le méme que celui dont Ia toute.
AB furpafle Ja toute CD. :

"19. Si une Grandeur eft double d’une autre, &

I'ajoiitée de I'ajoiitée : le Tout fera double du
Tout. ' L

Ainfi, fiduneLignede 8 pieds, qui eft deu-
ble d’une Lignede 4 pieds , I'on ajoiite une Ligne
de 4 pieds ;- qui eft doubled’une Lignede 2 pieds:
le Tout 12 pieds fera double du Tout picIs. :
20. Siune Grandeur eft double d’uneautre,, & la
retranchée de la retranchée: Ie refte fera double
du refte,.

Ainfi, uneLi- . .

ne de 12 pieds » 3 :
§rantdoublc du- 8 - 4
nelignede 6 pieds, fil'onretranche 4 pieds de la.
plus grande, & 2 pieds de la plus petite, les 8
picdsquirefterontenl'une , feront deubles des 4.
qui refteronten I'aatre, ‘ ,

2

47 PRO-.
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PROPOSITION LI
PROBLEME L

Sur une Ligne droite donnée ¢ terminée
decrire un Triangle Equilateral.

E (uppofe que 'ondonne la Ligne droite AB,
ui cft terminde ; & je propofe de décrire
ur cette Ligne um Trangle Equilateral.
Pour le faire,

Décrivez du centre A,& de I'intervalle AB,le Cer-

cle CBD ; décrivez aufli du c
Centre B, & del'intervalle BA,

le Cercle DAC; ce Cercle cou- /A\
pera l'autre aux deux pointsC,

&D ;del'un de ces points , par '

exemplede C, menez lesdeux

Ligns droites CA , CB. Ces D
deuxLignesavec laLigne AB, ferontun Triangle 5
& je dis que ce Triangle feraEquilateral. Pour e
prouver,

LaLigne AB, &laLigne AC, font les rayons
du Cercle CBD, donc elles font égalcs entr'clles.
I'c méme, la Ligne BA, & la Ligne BC, font
les rayons du Cercle DAC, donc clles font aufli
dgales entr'elles.  Par confequent la Ligne AC,
& la Ligne BC, qui font dgalesdunc méme, a
fcavoir AB, fontdgalesentr’clles, parle premier
Axiome. Ainfile Triangle ABC, qui eft décrit
furla Ligne droite donnée AB, cft Equilateral ;
ccqu'il talloit faire, & démontrer.

REMARGQUE.

Pratique de cette Propofition. Quvrez Ie Com-
pas




iz

LIVRE PREMIER. 15

pas de lincervalle AB; puis des c
points A, & B, comme centres, e
décrivez deux Arcsde Cercle, qui N T
s’entrecoupent au point C; &

menez da Point C les Lignes

dreites CA. CB; & le Triangle

ABC fera Equilaceral, A B

PROPOSITION 11
PROBLEME IL

D’un Point denné mener ane Ligne droite
3 ) N . ! Ié N
cgale aune Ligne droite donnée.

E fuppofe que I'on donnelepoint A, &la Li-
gne droite BC ; & je propofe de tirer du Point

- Aunclignedroite égalea la Ligne BC. Pour
Ie fm, - '

De I'une des extremitez de la Ligne BC, par
exemple, du pointB, comme centre, & de I'in-
tervalle BC, décrivez le:Cercle CG 5 puisdu Point
A au point B menezla Ligoe droite AB; décrivez
enfuice fur certe Ligne, par la Propofition pr:'ce-
dente, le Triangle Equilateral ABD ; prolongez
apréscela le c5té DB, jufqu’a ce qu'il renconulf:

¢
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1a circonference du Cercle CG en quelque poine,
comme G ; prolongez auffi la Ligne DA indefi-
nimenevers E; enfinducenwre D, & de 'inter-
valle DG, décrivezle Cercle GL ; ce Cercle cou-
pera laLigne indefinie DE en quelque point , com-
me L. Cela drant, je dis que la Ligne AL, qui
part duPoint donné A, eft égaledlaLigne drone
donnée BC. Pour le prouver,

Laligne DL, &laLigne DG, font les rayons
du Cexcle GL; donc elles font égales entr’clles.
Maintenant fi de ces deux Lignes on retranche les
partes DA, DB, qui font dgales, parce que ce
font les corez d’un Triangle Equilateral : les reftes
AL, & BG, ferontégauxentr'eux, parle 3% Ax.
Dralleurs, laLigne BC, &laLigne BG, foutles
rayons du Cercle CG ;5 doncelles font auffi :’Falc_s
+ entr'elles. ‘Par confequent la Ligne AL, & laki-
gne BC, qui font égales 4 une méme, d fgavorr
BG, font dgales entr'elles, par le1®. Ax. Nous
avons donc d'un Point donné mené unc Lign.c
droite ¢gale & uneLigne droite donnée; Ce qu'il
falloit faire & démontrer.

REMARQUE.

Pratique de cette Propofition. 1f faut prendre .
avec le Compas la gr:ndeur de la Ligne donnde, .
puis le rranfporrant au point donnné, ¥ mener
unc Ligne ¢gale d fon ouverrare, PRO- -
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PROPOSITION III
PROBLEME IIL

Deux Ligrnes droites inégales érant données
retrancher de la plus grande une partie
égale & la plus petite,

oient donndes’, & que AB {oit la plus gran-
de; & je propofe de retrancher de AB une par-
tie égaled C.Pour Ic faire, )

De I'une des exeremitez de la Ligne AB, par
exemple du Point A, menez, par la Propofition
precedente, laLigne droite AD, qui foit égaled
C; puis du centre'A, & de l'intervalle AD, dé-
crivezle Cercle DEF ; ce Cercle coupera la Ligne
ABauPointE, Celadrant, je
dis quela partic AE , qui eft re- E
tranchéede AB, cftégaled C.
Pourle prouver, CI

JE fuppofe que les deux Lignes droites AB, &
C >

La Ligne AE, & la Ligne
AD, fontles rayonsdu Cercle
DEF; donc elles font égales

ar la conftruction, eft égale
d la Ligne C; donc la Lfgne
AE, quieft égale 3 Ia Ligne
AD, eftauflicgaleila Ligne C, par le premier
Axiome ; Cequ'il falloit faire & démontrer.

REMARQUE.

Pratique de cette Propofition. Il faut prendre
avec le Compas la grandeur de la plus perite , &
laretrancher de la plus grande. P R O-
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PROPOSITION IV.
THEOREME L

Si deux Triangles ont denx Cotez égaux 4
deux Cotezy chacunaufieny o I An-
gle compris de ces deux Corez égal &
U Angle: la Baze feraégaleala Bazes
les deux autres Angles [evont égaux anx
deux autres Angles, chacun au fien s
o tout le Triangle [era cgal a tout le
Triangle.

E fuppofe que dans les deuxr Triangles ABC,
DEF, leCoté AB foir €gal au Cozé DE, le
Coré AC au Co- A D :

té DF, & que I'An- :
gle A, compris des
deux Cotez AB, AC,
foit c’galdi l‘icnglc D,
compris des deux Co-
tczPDE,DF. Cela B cL . F.
duant, jedisquela Baze BC eft dgale 4 la Baze
EF; que 'Angle B eft dgal 3 I'Angle E; I'An-
gleCd I'Angle F ; & enfin que tout le Trian-
gle ABC eft ¢gala tout le Triangle DEF. Pour le
prouver ,

Tranfporeez par penféele Triangle DEF fur le
Triangle ABC, enforteque vous faffiez romber le
Co6té DE furle Coté AB, & lesextremitez D& E
fur les exeremitez A& B ; ce qui fe peut faire , puif-
que ces deux Lignesfont fuppofcas égales.  Enfui-

: te
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tedequoiy puisquel’Angle D eft égal 4 I'Angle
A, par fuppofition, il s’enfisit que le Cd:é-DF
tombera {ur le ¢6t€ AC; & puis quela Ligne DF
cft fuppolée égale 4 1a Ligne AC, ils’enfiit que
1'extremité F rombera furPextremitd C; ainfi les
Points E & F, qui {ont lesextremitezde la Baze
EF , tombant furles points B & C, qui font les
exrremitez dela Baze BC, ils’enfuit que la Baze
EF tombera fur la Baze BC, par la 4¢ Défin. &
par confequent ces deux Lignes, qui conviengent
enfemble, font égales entr’elles, par le 8¢, Ax.
Drailleurs , ‘puis que l'Angle E convienr avee
I'Angle B, il s’enfuit qu'il lui eft égal; & puis
que I"Angle F convientavec|'Angle C, il s’enfuic
aufli au'i] Tui eft dgal; & enfin puis que le Trian-

le DEF convient avec le Triangle ABC, ils'en-
uit que ces deux Triangles font aufi égaux en-
tr'eux, par le hoitiéme Axiome ;-Quieft toutce
qu'il falloit demontrer. :

EEBD
ATy

P R 0-

-
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PROPOSITION 7.
THEOREME IL

Si un Triangle eft Ifofceley les Angles fur
la Baze font égaux entrexx; > f[es
Cotez érant prolongez o les Angles
Jous la Baze feront anffi cganx emsr’euzx.

que fes Corez AB, AC, foient éuaux; cela
¢uant, jc dis premicrement ‘que les Anlglcs
ABC, & ACB, qui font fur la Baze BC, font
dgaux ener’eux. Pour le prouver, '

Prolongezle ¢6té AC autant
qu'il vous plaira, parexemple,
jufqu’an Point G ; puis prolon-
gez le coté AB indcfiniment;
en {uite tetranchez , parla troi-
fiéme Propofiton , du Cété
AB prolongé, la partic AF,
¢giled AG; mencz aprés cela
une Ligne dreite du point C au
Point ¥ , & uneautredu Point
Bau Point G.

Cette conftruction fuppofée , comparez le
Triangle BAG avec le Triangle CAF. Le Coté
AB du premier Triangle eft égal au Coté AC du
fecond, par fuppofition ; le Coté AG du méme
premier Triangle eft égal aucdeé AF du fecond
par la conftruction. Voild donc deux Cotez , fca-
voir AB, AG, dgaux i dcux Citez, AC, AF;
deplus I' Angle compris des deux Cotez AB, AG, eft
¢galal’Angle compris des deux autres Cotez AC,

AF >

] E fuppofe que Ie Triangle ABC foit Ifofcele, &
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AF, parce que c'eft I'Angle A qui cft commun
auxdeux Triangles. Partant il fuit par la Propofi-
tion precedente , que la Baze BG eft égale i 1a Baze
CF: que 'Angle G cft égal & I'Angle F; & que
I’Angle ABG eft égal i I'Angle ACF. Maintenant,
y_uis quelesLignes AG, AF, ontété faites ¢gales,

i on cn retranche les parties AC, AB, qui font
fuppolées €gales : les reftes CG, BF , feront égaux
entr'enx. Comparez maijsitenant le Triangle CGB

‘avec le Triangle BFC, Le C6té CG.du premier

Triangle eft égal au Cotd BF du fecond , puis que

~ce fontlesreftes de grandeurs égales ; le Coté GB
“eft cgal a Coté FC, celaa déjaéeé prouvé ; I'An- -

§!c » compris des deux Cotez CG, GB, cft égal
I’Angle F, compris des deux Cotez BF, FC;
cela a aufli éé prouvé; D'onil{uic, parlaméme
Propofition precedente, que I'Angle GCB eft dgal
a I'Angle FBC, & I'Angle GBC ¢gal 4 I'Angle
FCB. $i donc nous otons ces deux Angles dgaux
GBC, & FCB, desdeux Angles ABG, ACF, qui
ont ¢éeé prouvez égaux: les Angles reftans ABC,
& ACB, feront égaux entr'eux, par le troifiéme
Axiome, Orces Angles ABC, ACB, fontles An-
gles fur la Baze BC du Triangle Ifofcelc ABC. Par-
tant,{i un Triangle eft Ifofcele,les Angles fur laBaze
font égaux entr'eux 3 Ce qu'il falloic démontrer.

Je (ﬁs enfecond lieu, queles Cotez égaux AB,
AC, du Triangle Ifofcele ABC, ¢rant prolongez,
les Angles fous la Baze BC feront aufli égaux en-
tr'eux.” Car ces Angles ne font autres que les Angled
GCB, & FBC, qui ont dja été prouvez égaux.
Ainfi en tout Triangle lfofce{e les-Angles fur [a Ba-
ze, & les Anglcs fousla Baze , font égaux entr’eux ;
Ce qu'il falloit démontrer.

COROLLAIRE.

1l fusit de cette Propofition qu'un Triang'e Equi-
: lateral,
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lateral , tel queje fuppoleici e Triangle ABC, eft
gul’ﬁ Equiangle, c’citd dire qu'itafes trois Angles
€gaux, .

Car puis que les Cotez AB, AC, A N
font égaux: ils’enfuic, par ceute
4. Propolition, que les AnglesB
& C font égaux entr cux. De mé-
me, puifqueles Corez BA, BC, i
font egaux : i} s'enfuit aufli que B , C
fes Angles A & C font €gaux entr'eux. Ainfiles
Angles A & B ¢ranccgaux au wroifiéme C, ils en-,
Luic qu’ils {ont tous-trots €gaux entr’eux 5 & par-
tant que e Triangle Equilazcral ABC eft Equian-

gIc.
PRQPOSITION VI
| THEOREME IIL

St un Triangle a deux Angles égaux en-
tr'enx o les Cotez quiles foutiennent font
auffi e:gaux entrienx, :

"’E {uppofe que dans le Triangle A'

f ABClesAnglesABC, & ACB, D
.Y foient ¢gaux entr'eux ; Gela
frant, jedisque les Cozez AB, AC,

qui foluennent ces deux Augles,
.?ont aufli égaux. 5 B <
Car fi ces deux Cotez AB, AC, n’droient pas
. fgaux entr’eux , il s'eufuivroit que Lun feroir plus
grand que l'autre; pofons que ce foit AB. Re-
tranchez donc, par la troifidime Propofition , du
Coté AB, la partie BD, égale AC , & menez
da Ligne CD. Comparcz enfuite le Triangle
, DBC
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DBC avec le Triangle ACB. Le ¢6té DB du
premier Triangle , eft égal au Coré AC du
fecond , par la conftrudtion le Coté BC ot
commun aux deux Triangles ; de plus I'Angle B,
compris des deux Cotez DB, BC, eft €gal 4
1’Angle ACB, compris des deux autres Cotez
AC, CB, par {uppofition. Donc par la quatrié-
me Propofition, le Triangle DBC feroit égalau
Triangle ABC y c’eftd dire la partie auctout; ce
qui eft impoflible. 1l eft donc impoflible que
le Coté ABfoir plus grand que le Coté AC. On
prouvera de méme.que le Coté AC ne ftauroit
£ureplus %rand que Je Coté AB; & ainfi les deux
Corez AB, AC, font égauxentr’eux ; Ce qu'il
falloit démoatrer, .

COROLLAIRE.

1! fuit de cette Propofition que tout Triangle
Equiangle,, c’eft d dire quia fes trois angles égaur,
comme nous fuppofons ici le Triangle ABC, eft
aufli Equilateral, :

Car de ce queles Angles B & C font égaux; les
deux cbiez AB, AC, qui les foiliriennent, s'en- .
fuivent égaux. Demcme, decequeles Angles A
& B font ¢gaux, les deux Cotez AC, BC, qui
Ies folciennent , s’enfuivent aufli dgaux, Dou il
fuirque les deux cdrez AB, BC, qui font égaux
au troifi‘cme AC, fout ¢gaux entr'eux, par le
premier Axiome ; & partant que e Triangle ABC
<t} Equilateral,

P R O-
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PROPOSITION VII
_THEOREME IV.

Sides extremitez, d'une Ligne dreite, on
méne deux Lignes droites, qui f¢ rens
contrent en mleoim: on ne pourra pas
des mémes extremitezy, € de méme
pAarts menerdeux autres Lignes dreites
égales aux deux premieres, chacune &
lafienne, qus [¢ rencontrent en un ax-

tre Point. _
F.fuppofe que des extremitez de la Ligne droite
AB on méne les deux Lignes droites AC, BC,
qui fc rencontrent au Point C; & je disque

dCS é- E

mes extre-

mitez A, G F C :
&B,l'on p D C
ne {cauroit

mener de D

iéme part,

i fer A3 A8

vers

deux autres lignes droites égales aux deux premie-
res AC, BC, chacuncilafienne, (c'efta dire, en
dorte que celle qui pare du Point A foit égale 4 AC,
& ccl?c qui part du Point B foit égalea BC, ) qui

Ae rencontrent en un autre Point qu'au Point C.,
Car fi clles fe pouvoient rencontrer ailleurs
qu'ay Point C, il faudroit que le Point de leur
: . ren-
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rencontre fir ou fur 'un des Cérez AC, BC,
du Triangle ABC: oudans ce Triangle: ouhors
ce Triangle.

Premicrement, ce Point de rencontre ne peut
&tre fur I'un des Cotez AC, BC, par exemple
en D; autrement il s'enfuivroit que AD feroic
dgale & AC, c'eft 4 direlaparticautour, ce qui
eft abfurde & impoflible.

Secondement , cc Point de rencontre ne peut
auffi écre dans le Triangle ABC. Car fuppofé qu'il
plit étreen D, menez a ce Point D les Lignes AD,
BD ; puis du Point D au Point C menczla Ligne
DC; enfinprolongezBC, BD, vers E, & vers
F. Cette conftruction fuppofée: puis que dans le
Triangle ACD les Cotez AC, AD, (}outfuppo-
fez ¢gaux, il s’enfuit, parla cinquiéme Propofi-
tion , quelesdeux Angles ACD, & ADC, font
aufli ¢gaux. Orl'Angle ECDeft plus grand que
I'Angle ACD, quin’eftquefaparue; il eft done
aufli plus grand (1uc fon égal ADC, &4 plus forte
rajfon quel’ Angle FDC,qui n’eft encore que partie
de ADC. Maintenant puis que les Cotez BC,
BD, du Triangle BCD, font fuppofez égaux ,
& qu'ils font Prolongcz versE, & vers F: il s’en-
fuic, parlacinquiéme Propofition, que les An--
gles ECD, FDC, qui font fous la Baze, font

- €gaux entr'eux. Mais nous avons déja prouvé

que I"Angle ECD ¢roit plus grand que I'Angle
FDC. Ainfi il s‘enfuivroit que deux Angles fe-
roient égaux & inégaux, cequieftimpoflible. 1II
eft dontimpoflible que ce point de rencontre puiffe
&tre dans le Triangle ABC.

Enfin ce point de rencontre ne peut écre hors du
Triangle ABC. Car fuppold qu'il plicérreen D,

‘mencz ace point Dles Lignes AD, BD ; puis du

Point D au Point C menez la ligne DC. Certe
conftruction fuppofée : puis que les Corez AC o,
AD, du Triangle ACD, font fuppofez égaux,, il

Tome I, B s'cnte



26 ELEMENS D'EUCLIDE.
s'enfuit par la cinquiéme Propofition, que les An-
gles ACD, & ADC, font auffi égaux. Orl’Angle °
BCD oft plus grand quel’Angle ACD, quin’cft
que fa partic; il eft donc aufl plus ‘grand que fon
égal ADC,& 4 plus forte raifon que fa partic BDC.
Maintenant, puis (gue dans le Triangle BDC les
Cotez BC , BD, fontfuppofez égaux: il s’enfuit
{par la cinqui¢me Propofition)que les AnglesBCD,
& BDC, qui font fur la Bazc, font égaux en-
tr'cux. Mais nous venons de prouver que I'An-
gle BCD ¢toit plus grand que I’ Angle BDC. Donc
il s’enfuivroit que I' Angle BCD, & I'Angie BDC,
feroient tout-cnfemble égaux & inégaux ; ce qui
eft ablurde & impoflible. 1l «ft donc impofible

ue ce Point de rencontre puiffe éere hors du Trian-

le ABC. Mais nous avons auffi prouvé qu’il ne
peut écre ni dans le Triangle, ni fur fes Corez,
excepréau Point C; il s'enfuit done que Ie Point
de rencontre de ces deux Lignes nfcaﬁeut étre ail-
leurs quau point C; Ce qu'il falloic démon-
trer.

PROPOSITION VIII
THEOREME V.

Sidewux Triangles ont dewx Citex égaux a
denx Corez, chacunanfien, ¢ la Ba-
zeégaleala Baze: P’ Angle compris de

ces Cotez égaux [era auffi égal al An-

gle. '

JE fuppofc que dans les deux Triangles ABC,
| DEF, le Coté AB foit égal au Cowé DE, le

Co-
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Coté AC au CoOté . A o
DF,&laBaze BCd . A :
Ia Baze EF ; ccla
drant , je dis que
I'Angle A , compris
des gcux Cotez AB,
AC, cftégalalan. B € E - F
§ch, compris. des deux Corez DE, DF. Pour
e prouver ,

- Tranfportez par penfée le Triangle ABC fur le
"Triangle DEF, en forte que vous faffiez tomber la
Baze BC fur laBaze EF , & lesextremitezB, &
C, furlesextremitezE , & F; cequifepeut fai-
re, puifque BC, & EF, font fuppofdes égales.
Cela ¢rant, confiderez que des extremitez de la
Lignc EF parrent deux Lignes droitesED, FD,
qui fe rencontrent au Point D; & que des mémes
cxtremitez partent deux autres Lignes droites BA,
& CA, qui leur font dgales, chacunedla fienne,
par fuppbfition, & quifc rencontrent auffi en un
Point. Parrant, par la Propofition precedente ,
ces deux Lignes ne peuvent pas fe rencontrer en
un autre Point qu'au Point D. D'ou il fuitque le
Point A tombera fur le Point D; quelaLigne AB
tombeta fur DE ; 1a Ligne AC tombera fur DF ; &
qu'ainfi I’ Angle A conviendra avec 'Angle D ; &
partant quil lui eft égal; Ce qu'il falloic demontrer,

COROLLAIRE.

Puis que par la démonftration precedente il a dté
rouvé que le Triangle ABC convenoit avec le
Triangle DEF : outre que nous avons conclu que

-les Angles A, & D, dioient dgaux entr’eux,

nous pouvons encore conclure que les deux Angles
B, & C, font ¢gaux auxdeux AnglesE, &F,
chacun au fien; & que tout le Triangle ABCcft
€gal a tout le Triangle DEF. . :
B2 P R O-
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PROPOSITION IX.
PROBLEME IV

Couper en deux c:galer;xent un Angle
relliligne donne..

E fuppofe que I"'Angle re&iligne BAC foit don-
né, & je propole dele couperen deux dgale-
ment. Pour le faire, .o A

Prencz fur les Cotez AB, AC,
deux parties dgales AD, AE;
menez du Point D au Point E la
Ligne droite DE; décrivez fur -
Ia Ligne DE, par la premiere
Propofition, le Triangle Eqoi-
lateral DEF§ menez- 3u_ point.
AauPoint Fla Lignedroite AF; - .
Cela érant je dis que certe Ligne AF coupe I’An-
gle BAC endeux ¢galement. zl;our le prouver,

Comparez le ‘Triangle DAY avec le Triangle

EAF. Le Coté AD cft égal au COté AE, par la con-
ftru&ion ; le C6t¢ AF leur eft commun ; 1a Baze
DF eft ¢gale d 1a Baze EF , puis que cesdeux Lignes
font les Corezd'un Triangle Equilateral. Partane,
par la Propofition precedente, I'Angle DAF eft
cgal 3 lAngle EAF; Et par confequent I'Angle
BAC ¢t coupé en deux également ; Ce qu'il falloic
faire , & démontrer.

COROLLAIRE.
11 fuit de cette ProPoﬁzion, qu’on peut couperun
An%]c retiligne donnd en 4. 8. 16, 32. 64. & ainfi
de {uite-en doublant rofjours: Car aprés I'avoir
divife en deux également, il n'y a qu'a divifer
- . cha-
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“Point B ; & I'ayant ouvertd dif-
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‘chaque moitié endeux parties égales, puis pren-
dre la moitid de la moitié, c.

REMARQUE.

Pratique de cette Propofition. @ -
Appliquez vOtre Compas au

cretion , marquez les Points E,
& D ; puis avec la méme oun autre
ouverture , mettez vorre Compas
au Point E, & décrivezversF,

un arc de Cercle; & fans changer d'ouverture ’
" tranfportez votre Compas au Point D , & décrivez

unautrearc qui coupe lé premier au Point F y En-
fin mencz par le Point B & le Point F une Li-
gne droite; & cette Ligne couperal’Angle donnd

“en deux également.

PROPOSITION X.
. PROBLEME V.

Couper en deux également une Ligne droste
donnée, € terminée.

E {uppofe que I'on donne Ia Ligne droite AB,
3ui eft terminée , & je propofe deIa couiper en
cux parties égales.  Pour le faire,
Décrivez furla Ligne AB le c
Triangle Equilat ACB, '
parJa 1. Prop. puis, par la Pro-
ofition précedente, coupez
r'Angk. ACB cn deux dgale-

“ment parla Ligne droite CD,

ceue Ligne coupera la Ligne Ay :
By AB
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AB au Point D; Cela éranc, je dis qu'elle fera
coupde en deux parties ¢gales. Pour le prouver ,
Comparez le Triangle ACD, avec le Trian-
gle BCD. Le Coté AC cft égal au Coté BC , parce
que ce font Ies Cotez d'un Triangle Equilateral ; le
Coté CD eft commun aux deux Triangles. Voi-
1d donc les deux Cotez AC , CD, égauxanx deux
Cotez BC, CD, chacun au Aﬂcn. cplus I'Angle
ACD, compris decesdeux Cotez, eft égal 3 I’An-
le BCD, compris des deux autres, par la con-
uction. Donc par la 4¢. Prop.laBaze AD eft
dgalcdlaBaze BD; Et ainfi la Ligne donnée AB
-eft coupée en deux également ; Cequ'il falloit fai-
.re, & d¢montrer.

COROLLAIRE.

1l fui de cetre Propofition , qu’on peut couper
ume Ligne droitc donnée en 4. 8.16. 32. 64. &
ainfe de-fuite, en doublant tofjours; caraprés
I'avoirconpdecn deux également, il ne faur que
couper derechef chaque moitid en deux parties éga-
les, puisprendre la moitid de la moitid, &c.

" " REMARGQUE.

Pratiquedecette Propofidon. Appliquez votre
Compas i I'une des extremitez
dela Lignedonnde; & le tenant
ouvert plus que de la moitié
de cette Ligne , décrivez deux
Arcsde Cercle vers C, & vers
D. Tranfportez v6tre Compas
3 l'autre extremitd, & avecla
mémc ouverture decrivez deux
aurres Arcs qui, coupent les
deux premiers aux Points C, & D. Puis du point
C aupoint D.mencz une Ligae drojte; cetee Li-

' gne
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gne coupera la Ligne AB en deux parties égales
au Point E. A

PROPOSITION XI
PROBLEME V1L

Dun point donné dans une Ligne droite
élever une Ligne perpmdiculdire.

E fuppofe que la Ligne AB foitdonnée, &le
Point C dans cette Ligne ; Et je propofe d’¢-
lever du Point C une Ligne pérpendiculaire

AB. Pour le faire, w

Prenez {ur la Ligne AB, B -
de part & d'autre du Point y
C, deux parties ¢gales CD,
CE, Décrivez{urla Ligne
DE (par la1. Prop.] le
Triangle Equilateral DFE. -
MenezduPoint CauPoint A D € . 5B
F la Ligne droite CF. Cela duant, je dis que cetre
Ligne CF, qui part du Point donné C, eft pér-
pendiculaire 4 1a Ligne donnée AB.Pour le prouvers

Comparez le Triangle DCF avec le Triangle

ECF. Le Coté CD eft égal au Coté CE, pa la con-
ftruction ; le Coté CF eft commun aux deux
Triangles. Voild donc deux Cotez CD, CF,
égaux a deux Corez EC, CF , chacun au fien. De-
plus, la Baze DF eft ¢gale a la Baze EF, parce
que ce {ont les Corez d'un Triangle Equilateral.
Partant (parla ge Prop.) I’Angle DCF, com-
ris des deux Cotez du premier Triangle , cft dgal
a l‘Angle ECF, compris desdeux Cotezdel'an-
tre Trniangle; Et ainfi la Ligne CF, qui tombe
{ur AB, & qui fait des Anglesdepart & d’autre
- - B4 égaux,
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. ifgaux entr'cux , eft perpendiculaire. Nousavons
done d'un Point donné dans unc Ligne droite,
clevé une Perpendiculaire; Ce qu'il falloit faire ,
& démontrer. .

REMARQUE.

Pratique de cetre Propofitien. Appliquez votre
Compasau Poiat C, & lete- _B..
nant ouvert comme il vous PR
plaira, marquez de part &
d'autrrede 1a Ligne donnéeles
deux Points D& D. Ouvrez
aprés cela un peu davantagc A
vorre Compas, & le mettant {ucceflivement aux
Points D & D, décrivez aveccetre oyverture deux
Arcs de Cercle qui s'ensrecoupent au Point E 5
puis du Point C au Point E menez la Ligne droite
CE ; Etcetre Ligne fera perpendiculaire a la Ligne
donnde. '

Si le Point donné droit 3 'extremitd de la Li-

¢, il la faudroit prolonger , & pratiquer enfui- -
te cc qui vient d’étre dit. 1 y 4 encore une autre
maniere d'élever une Perpendiculaire d T'extremicé
d'unc Lignedroite, qui fera cnfcignéc ci-aprés.
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PPROPOSITION XI1I.
PROBLEME VIL

D’un Point donné hors d'une Lignedroite
* dndetermince, abaiffer fur cette Ligne,
une Lignep crpmdiculaire.

E fuppofe qu'on donne [ Ligne droite AB, qui
eft indeterminde, & le Point C hors decente
Ligne ; & jepropofe d'abaifler du Point C une

Ligne perpendiculaire & AB. Pour le faire, ]

-%rencz au deld de 1a Ligne AB un Point tel qu'if
vous plaira,comme D;puis du
Centre C, & de l'intervalle
CD, décrivezun Cercle. Ce
Cercle coupera la Ligne AB
auxéPoilnts E ’l &G. Cougelz
aprdscela (par laro. Prop.) la .
pgmc £G ch deux egalefncm A EHH-6D
au Point H. Menez du Point
C au Point H la Ligne droite CH. Celadtant, je
disquecerte LigneCH , clui tombe du Point don-
nd % fur la Ligne AB, lui eft perpendiculaire.
Pourle prouver, -

Menezles Lignes droites CE , CG, & comparez
Ie Triangle EHC avecle Triangle GHC. Le Coté
EHeft égalau Coréd GH, parcequelaLione EGa
€té coupée en deux également; le Coé HC eft
commun aux deux Triangles ; Voild donclesdeux
CorezEH ¢ HC, égaux aux deuxGH, HC. De
plus, laBaze CE eft égale 3 1a Baze CG, parce que
cefont lesrayons d'un méme Cercle. Parrant { par
la 8. Prop.) I'Angle CHE . com:pris des deux pre~
miers COtez, cft ¢galal'Angle CHG ,compris des

By deux
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deux autres. D'ou il fuit que la Ligne CH, qui
tombe fur AB, & qui fait des Augles deparr &
d'autre égaux entr’eux , eft pe iculaire 4 AB.
Ainfi nous avons d'un Point douné hors d‘une
Ligne droite indeterminde, abaiff¢ fur cerre Li-
gne une Ligne perpendiculaire ; Ce qu'il falloic
taire, & démontrer. ‘

REMARQUE.

Pratique de cetee Propofition. Appliquez vorre
Compas au Point donné C, & P
décrivez un Cerclede cel inter-
valle qu'il coupe la Lignc AB
aux deux Points D, & E ; puis
ouvrant zant foit pen le Com-

pas, & I'a Pli({:un fucceflive-

ment aux deux Points D, & E:

décrivez d'une part ou d’aurre de

la Ligne ‘AB deux arcs quis’en-

trecoupent au Point F.  Enfin F

parle Point F, & parle Point C, menez une Li-
e droite qui rencontre la Ligne AB; & cette

igne fera perpendiculaire a la Ligne donnde.

68
&

P R O-
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PROPOSITION XIII
THEOREME VL

¢

Quand une Ligne droste tombe fur une ay-
tre Ligne droite , ou elle fait deux An-
gles drostsy ou dewx Angles Gganx &
denx droit s.

E fuppofe que I Ligne droi-_
tc AB tombe fur laLigne
droite CD. Cela érant , je

dis que les deux Angles ABC
ABD, fontdroits, oudgaux
a deux droits.

Car, oula Lignc droite AB
eft perpendiculaire 2 CD, ou
clle nc I'eft pas. Siclleeft perpendiculaire: en e
cas, il eft dvident que les deux Angles ABC , &
ABD, {ont deux Angles droits. Si AB n'eft pas
serpendiculaired CD, ¢levez ( parla1i®. Prop.)
2 Ligne BE , qui lui foit perpendiculaire. Cela
tant, les Angles EBC, EBD, font deux An=
les droits, Mais les deux Angles ABC, ABD,
ris enfemble, font,e’gaux aux deux Angles EBC,
BD, aveclefquelsilsconviennent; doncils fone
yaux a deux droits 5 Ce qu'il falloit démontrer.

I. CoROLLAIRE.

H fuir de cette Propofition , que fila quantité de
n des deux Angles que faitune Ligne droite en
mbant {ur une autre, cft connué, on connoi-
facilement la quantité de Fautre. Cariln'y au-

. B ¢ B

~
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ra qu'd dter laquantité connué de la valeurde deux
Angles droits, & le refte fera la quanaté de I'au~
tre. Comme par exemple, fi 1'Angle ABC droie
connu de 110 degrez: en 6tan;_ cetze quantité de
180 degrez , lerefte 70 degrez feroit la quantieé
eI Angle ABD.

IL CoROLLAIRE.

Il fuirencore de cette Propofition, que fi deax
Lignes droites s’entrecoupent , les quatre Angles
ju'ellcs feront vaudront quatre Angles droits. Car

cux de ces Angles pris enfemble, & 4 c6tél'un -
de l'autre , valent deux droits par cette Propofi-
tion ; & les deux reftans valent aufli deux droits ,
par la méme raifon.

III. COROLLAIRE.

‘1 fuit derechef, que fid'urPoint pris dans un
Plan, on tiroit tant de Lignes droites que I'on
voudra fur le Plan: tous les Angles que feroient
toutes ces Liﬁns, pris cnfcmlﬁc, vaudroient.
guatrc Angles droits ; érant certain qu'ils convien-

roient vous avec les quatre Angles que feroient.
deux Lignes droites quis’entrecouperoient en ce:
méme Point..
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PROPOSITION XI.
THEOREME VIL

S5 un Point de quelque Ligne droite (¢ ren-
contrent dewx antres Lignes droites , fai-
Jant avee elle de part & dautre deux
Angles égaux a deux droits: ces dewx
Lsgnes (¢ rencontreront diveflement.

E fuppofe que Ies deux Lignes
drolzge(; C% » DB, fe renggn.
trent au Point B de la Ligne
droitc AB, & qu'clles fontde
past & d’autre de certe Ligne les
deux Angles ABC, & ABD,
égaurideux droits, Celaéranr, ¢ B D
je dis que ces deux Lignes {e rencontrent direte-
ment ; c'eft 4 dire, qu’cllcs ne font enfemble
qu’unc feule Ligne droite.

Car fi CB nc concouroit pasdireGtement avee
DB, ils’enfuivroitque CB érant prolongde vers
D, pafleroitau deflus ouaudeflous de DB. Sup-
polons, fi vous voulez, qu’elle paffe au deflus,

vers E. Cela duant, la Ligne CBE dtantdroite, -

& la Ligne AB tombant deflus: il s’enfuivroit,
parla precedente Propofition s que les deux An-
ﬁ:s ABC, & ABE, vaudroient deux Angles droits.
is , par la fuppofition , lesdeux Angles ABC,

& ABD, valent aufli deux droits ; doncles Angles
ABC, & ABE, feroient dgaux aux deux Angles
ABC, & ABD, c'eftd direlapartic au tour; ce
qui cft impoffible. Il eft donc impoffible ?{c la
N B 7 1gne
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Ligne CB érant prolongée pafle audeffusde DB,
On prouvera qu'il s’enfuivroit laméme abfurdicé 2
fi on prétendoit que CB érant prolongée , diit paf-
fer au deflous de DB. Et partanc les Lignes CB,
DB, fe rencontrent direétement , ou ne font
qu’une Ligne droite ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XV/.
THEOREME VIITL

Si deux Lignes dyostes s'entrecoupent  les
Angles oppofez.au fommet [eront égaux
entrienx.

E {uppole que les deux Li A ¢
drcrigcs ZB , €D, s'ex;g:r: ’
coupent au Point E, autour

duquel elles font quatre Angles.
Cc?a éuant, jedis que les Angles
AEC) DEB, qui font oppofez au
fommer , font égaux entr’eux.

Car puis que al.(igng:AE tom- 'D B
befur CD, ils'enfuit, (fu la 53¢ Prop.} que
Ies Angles AEC , AED, {ont égaux 3 deux droits.
De méme, DE tombant far AB, lesdeux An-
gles AED, DEB, fontdgaux i deux droits. Par-
tant les deux Angles AEC, AED, font dgaux aux
deux Angles AED, DEB. Oftant donc I'Angle
AED qui leur eft commun, les Angles reftans
AEC, DEB, qui font oppofez au fommet, s’enfui-
vent égaux. On prouvera par un femblable rai-
fonnement que les Angles AED, & CEB, qui
font aufli oppofez au fommet, font dgaux entr’cvx.
Danc fi deux Lignes s'entrecoupent ,.les Angles

- quek
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qu'elles font oppofezau fommer, font égaux en-
w'eux; Cequ'il falloit démontrer. .

REMARQUE

Nous pouvons ici éeablir une Propofition, qui
peut en quelque fagon pafler pour la Converfe de 1a
precedente , 4 fgavoir ; que fi deux Lignes droi-
tes, venant de part & d'autre d'uneautre Ligne
droite, fe rencontrent & un méme Point de cette
Ligne, & font avec clle les Angles oppofez au
fommet égaux : ces deux Lignes{e rencontrent di-
re@ement. Parexemple, -

Pofons que les deux Lignes droites CE, DE,
viennent de part & d’autre dela Ligne droite AB
ferencontrer au Point E , en forte qu'elles faffent
les Angles AEC, DEB, oppofez au fommet,
égaux entr’eux. Cela drant, je dis que ces deux
Lignes concourent diretement.

Car puifque les Angles AEC, DEB, font fup~
pofez J%aux: en leurajofitant I’Angle commun
AED, il s’enfuivra que les deux - Angles AEC,
AED, pris enfemble, (crontégauxaux deux au-
resBED, AED, auffi pris eniemble. Or puis
que la Ligne DE tombe fur la Ligne droite KB ’
lesdeux Angles BED, AED, walentdeuxdroits,
{parla: 3'.%’1'01). } Partant les deux Angles AEC,
AED, valent auffi deux droits. Et par confequent ,
parlaPropofition precedente, les deux Lignes CE
DE, concourentdire@ement. :

P R O-
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PROPOSITION XVI.
THEOREME IX.

Sile Coréd'un Triangle eft prolongé , I An-
gle exterienr [era plus grand que chacun
des deux oppofez interienrs,

E fuppofe qu'au Triangle
ABEPIC:: Cbté BC foit pxgo-
longé vers D, Cela ¢tant,

j¢ dis premierement que I An-
gle extcrieur ACD - eft plus
rand quec I'Angle interienr
AB, qui lui eft oppof¢ al-
ternativement. Pour le prou-

Ly
chonpcz la Ligne AC en deux parties égalesaun
Point E. Menezparle Point B & par lePointE la
Lignedroite indeterminde BF. Retranchez de cette
Ligne la partie EF, égalea EB; & duPoint Cau
Point F menez la Ligne droitc CF. Celapofé: -

. Comparez le Triangle CEF avec le Triangle
AEB. Le Coté EC dupremier Triangle , eft é§al
au C6té EA du fecond , puis quela Lignc ACadié
coupée en deux dgalement. ?.c COté EF a éeé fai
¢égalau Coté EB. Voila donc les deux Cotez CE,
EF, égaux aux deux Coérez AE, EB, chacunau
fien. De plus, I'Angle CEF, compris des deux
CorezCE, EF, cftégalil'Angle AEB, compris
des deux autres Cotez; parce que ces deux Angles
font oppofezau fommet. Partant ( parla 4.Prop.)
la Baze (era égale i la Baze, & lesjautres Angles
¢gpux aux autres Angles, chacunau fien; c'c‘g i

e
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dire que I’Angle ECF, ou ACF, feradgald!'An-
glc EAB, ou CAB. Orl'Angle AC% eft plus
grand que I' Angle ACF , qui n'eft que fa partie ; il :
eftdoncaufli plus grand que 1 Angle CAB; Cequ'it -
falloit démontrer. -

Jedisenfecond licu, que le méme Angle exte-
sicur ACD eft plus grand que l'autre Angle inte--
rieur ABC, quiluieft ﬁm;i:mcm oppofé. Pour le
prouver, o

Conrinuez [a Ligne AC vers G. L'Angle BCG
eft exrericur , & E)n oppol¢ alternativement eft
ABC. Donc par ce qui vientd'éredit daps la pre-
micre partie de certe Propofition ,' I'Angle BCG eft
plus grand que I'Angle ABC. Or par la Propofition
precedente , I'Angle ACD eft égalil’Angle BCG,
qui lui eltoppofé au fommet, PartantI'Anglé ACD
eft aufli plus grand quel'Angle ABC ; Ce qu'il fal-
loit démontrer. .

COROLLAIRE.

11 fuit de cette Propefition, que d’un méme
Point comme A, pris od T'on voudra horsd’une
Lignedroite’, parexempleCD, on ne peut mener
vers cetee Ligne-1d plusde deux Lignesdroites éga- -
lesentr’elles. Car fi on préten- A
doitqu’on-en piit mener trois ,
comme AC,AB,AD :dece que
lesdeax Lignes AB, AD, fc-
roient €gales, il s’enii'uivto{t
(parla g . Prop.) quel’Angle
SD feroit égfl i ?‘Anglc % cB
Mais puis que les Lignes AC, & AD, ferofent
auffi gales., i#ls’enfinvroit auffi que I’Angle ACD»
feroit égal au méme An%c D. Partantles deux An-

les ACD, ABD, quiferoientégaux dI'Angle D,
%croicnt égaux entr'eux ; c'eft adire qu’un Angle
exterieur (eroit égal a fon oppof€ intericur, ce qtg

¢

- &



42 ELEMENS D’EUCLIDE.

cftimpoffible , par la Propofition precedente. 1l eft
donc 1mpoffible que d'un Point pris hors d'une li-
gnedroite , on puiffe mener fur cette Ligne-la plus
de deux Lignes droites égales entr’elles.

PROPOSITION XVIL
" THEOREME X.

. \

En tous Triangle, deux Angles tels que

- Pon wondra , pris enfemble , valent
moins que deux Angles droits,

E fupfo['c_ le Triangle ABC, & je dis que deux.
Angles de ce Triangle tels que I'on voud:a
comme ABC, & ACB, prisenfemble, valent

moins que deux Anglcs droits. Pour le prouver ,

Prolongez la’ Ligne BC A

aux extremitez de Taqucllc

ont ces deux Angles, ) vers
tel coté qu'il vous plaira,

comme vers D. L’Angle

ACD cft extericur, &I'An-
gle ABC cft fon oppof¢ inte- B C D
rieur. Donc, parla Propofition precedente, I'An-
gle ABC cft plus petit quel’Angle ACD. Etpar-
tant les deux Angles ABC, & ACB, pris enfem-
ble, feront moindres que lesdeux Angles ACD,
& ACB, pris auffi enfemble. Or {par la 13°.
Prop. ) les deux Angles ACD, & ACB, valent
deux droits. Donc les deux autres ABC, & ACB,
valent moins que deux droits. On prouvera de mé-
me que ACB, & BAC; ou bien ABC, & BAC;
valent moins que deux droits. Et partant deux An-
gles d'un Triangle pris comme 'on voudra, valenc

ens -
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enfemble moins quedeux droits ; Ce qu’il falloxt
démontrer.

I. CorRoOLL AIRE

11 fuit de cette Propofition, que d'un méme
Pointcomme A, onne peut A
faire tomber fur une Ligne
droite, par exemple fur CD, :
qu'une feule Perpendiculaire. -

Car s'il en pouvoit tomber
deux, comme par exemple i
AD, AB, il s'enfuivroir € D

que chacun des deux Angles ABD, & ADB, fe-
roient droits, & qu'ainfi deux esd’un Trian-

gle ne feroient pas moindres que deux droits ; Ce
qui cft contre la Propofition precedente.

II. COROLLAIRE.

1l fuit encore , quefiun Angled’un Triangleeft -
droir, ou obtus, chacun des deux autres fera aigu.
Car chacun de ceux-ci érant g;is avec celui qui eft
d¢&ja droit,on obtus,il s'en doit faire un Tour moin.
dre que deux Angles droits. Partant, fi Fon en
dte celui qui eft droit, ou obtus, lereftant fera
moindre quundroit, c’eftd dircaigu.

ITL CORQL‘L_AI.RPA.

11 fuit entroifiéme licu, qie fi une Ligne droi-
te, comme AB, tombant Eu‘ une autre Lighe
droite , comme CD, fair d'u-
ne partun Angle obws, com-
me ABC, & del'autre partun
Angleaigu, comme ABD: en |

renant quelque Point dans la
{ignc AB, exemple A,
d'odl'on faflc pomber une Per-
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pendiculaire fur CD, cette Perpendiculaire tomberz
de la part de I' Angle aigu,comme vous voyez ici que

- tombe laLigne AD. Car fi I'on prétendoit que cet-

re Perpendiculaire plit tomber de 1a part de [’ Angle
obtus, comme tombe AC : I'Angle ACB s'enfui-
vroit droit. Etd'ailleurs !’ Angle ABC étant fuppofé
obtus, il s'enfuivroit que deux Anglesd'un méme
Triangle ne feroient pas moindres que deux droits ;
¢ qui eft contre la precedente Propofition.

IV. CoROLLAIRE.

11 eft enfin évident que les trois Angles dun
Triangle Equilateral, ou les deux Angf@c égaux
d'uri Triangle Ifofcele , font aigus. Car ces
Angles drant dgaux, i I'un d’eux €roitdroit ou
obtus , les autres le feroient aufli. Etainfi deux
Angles d'un Triangle ne feroient pas moindres que
deux droits ; cequi eft impoflible, comme il yient
d'¢ere démoneré. . - -

PROPOSITION XvIII.

THEOREME X I

En tout Triangle, le plus grand Cosé jb.ﬂ;
- tientleplus grand Angle.

E fuppofe que dansle Trian-
glcP%onglc Chré AC foic R
plus grand que le Coté AB,
Cela érant, je dis quel'Angle
ABC eftplus grand que |’ Angle D

.C. Pourle prouver,

Retranchez de AC Ia partie

~C
g

s
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gne droite BD. Le Coté CD, du Triangle BCD, eft
prolongé vers A ; donc {parla 16° Prop.)'Angle
extericur ADB cft plas grand que fon oppof€ inte-
ricur C. ‘D'ailleurs, puisque ADeftégaled AB,
ks Angles ABD, ADB, font dgaux, par la g.
Prop. Orl'Angle ABC cft plus grand que I'An-
gle ABD, qui neftquefa partic ; il feradoncaufft
plus grand queI’Angle ADB, &4 plus forte rai-
fon que I'AngleC , "qui a été prouvé moindre que
ADB ; Cequ'ilfalloitdémeontrers-- -+ -+ - ~

PROPOSITION XIX.
THEOREME XIIL

Erntout Triangle, le plus gmndj '/‘:!‘ngl; eft
fodiemiparle plus grand Ci¥.

E fappofc que dans Jc Triangle ABCI'Angle C
foit plus grand que l‘Al&lc B. Celadunt,je
dis que ic C6té AB;, qui fbirient le plus grand,

Angle , eft plus grand que AC, qui folicient le plus
me. . bt -
Car fi AB nétoit pasplusgrand .

que AC, ils’enfuivrotc qu'il lui fe- -
roit €gal, ou moindre; s'il lui i : -
¢toit égal, les Angles B, & C, fe-

roient égaux, {par la 5.Prop.) cc . B
qui eft contre fa fuppofition. §'il €toit plus perit,
le Coté AC {eroitplus grand , & ( parla Propofi-
tion preecdente ) I'Angle B feroit plus grand que
I'Angle C ;' ce qui eft encore contrela fuppofition.
Et partant le Coté AB ne pouvant étre niégal,
ni plus petit que-AC, il s'enfuic qu'il cft plus
grand ; Ce qu'il falloitdémontrer. :

CoroOL-
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COROLLAIRE.

11 fuit de cette Propofition, que fid'un Point
hors d’une Ligne droite , om fait tomber fur cetre
Lignerantde Lignesdroi- A
tes que I'on voudra,com-
me AB, AC, AD, AE,
L'une defquelles, {cavoic
AB, foit perpendiculaire :
cetee Perpendiculaire fera
La plus Ftite de tqutes; — )
car elle {odtiendra necef- EDCD
fairement un Angle a(i'gu , comme fontC, D, E;

o

au lieu que les autres fotiziendront un Angle droit,
commecft B,

PROPOSITION XX,
THEOREME XIIL ~

-Entout Triangle] dwx Cotez tels gquelon
Voudra , pris enfemble o [ont plus grands
. guederroifieme.

E{fuppofele Tran- . .
] Wl ABC, &jedis T ‘
que deux de fes
Corez , tels que I'on —
youdra, comme AB, c B

AC, pris enfemble, v
font plus grands que le troifiéme BC. Pour le prou-
ver, : :

* Prolongez le C6té AR versD; puisayant fait
AD dgal a AC, menez laLigne droite DC. Ce-
la poié: AuTriangle ADC les Cotez AC, !}D,
: ’ ont
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font égaux, parlaconftrution. Donc (par la
§°. Prop. ) I’Angle ACDeft égalaI’Angle D. Or
1"Angle BCD eft plus grand que ACD, qui n’eft
que {a partie ; donc ileft aufli plus grand que I'An-
gle D, fonégal.

Maintenant, puifque dansle Triangle BDCI'An~
gle BCDeft f_lus grand quel’Angle D: il s’enfuit
par la Propofition precedente , que le Coté BD eft
plus grand que le Coté BC. Orles deux Cbrez BA,
AC, du Triangle ABC, font égauxa BD, parla
conftruction, Donclesdeux Cotez BA, AC, pris
enfemble , font plus grands que BC ; Ce qu'il fal-
loit démontrer. ,

PROPOSITION XXI.
THEOREME X1V

Si des extremitez. d'um Coté de. quelque
Triangle, on méne deux Lignes drostes
qui [¢ rencontrent au dedans d'icelui,
ces deux Lignes [erons plus petites que
les denx awutres Cotez. de ce Triangle;
mais elles feront un plus grand Angle.

E fuppofe le Triangle ABC ; & ayant pris unde
fes Corez i difcretion, comme BC, je méne
les deux Lignes droites BD, CD, qui fe ren-

contrent endedansau Point D. Cela érant , jedis 5
1°. que cesdeux Li%ncs BD, CD, font plus peti-
tes que les deux Coez BA, AC. Pour le prou-
ver,

Prolongez BDjufquesen E. Celapofé: Dansle

Triangle BAE les deux Cotez BA, AE, font plus
grands
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grands que le troifiéme BE, A
ar la Propofition precedente ;
sonc en leur ajofirait EC
commun, ils’enfuitque BA,
AE, EC, (ceft & dire
BA, AC,) font plus grands
ue BE, EC. De méme au
Triangle CED les deux Cotez
CE, ED, font plus grands que le troifiéme CD
donc en leur ajotitant DB, commun, il s’enfuit
que CE, ED, DB, {c'eftadirte BE,EC, ) font
yplus grands que BD , CD. Mais il a d¢ja €ié prou-
vé que BA, AC, font plusgrandsque BE, EC.
. Donc i plus forte raifon BA, AC, font plus
grands que BD, CD; Cequ'il falloit démontrer.
© 7 Jedisen fecond lieu, que I'Angle BDC eft plus
grand quel'Angle BAC. Pour le prouver,

Le Cot€ ED, 'du Triangle CED, eft prolon-
gé vers B, & I'Augle BDC eftexterieur; donc
par 12 16, Prop. il fera plus grand que fon oppoféd
interieir DEC, ou BEC. De méme, le Cdré
AE, du Triangle BAE, eft prolongé vers C;
partant I Angle extericur BEC eftplus grand que
fon oppof¢ inrericur BAE, ou BAC. Mais H a
déja eté prouvé que I’Angle BDC eft plusgrand
quel’Angle BEC.  Donca plus forte raifon " An-,

'e BDC cft plus grand que I'Angle BAC ; Ce
quil falloitdémontrer,

A AARA
: ():g:ii_'ég

VA

P R O-
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PROPOSITION XXII
PROBLEME VIIIL-

Decrire un Triangle qus ast les trois Cotez,
fgaux atrois Lignes droites données y qui
Joient telles que denx dentr'ellesy pri-

" fes enfemble, [oient plus grandes que la

troifieme. -

E fuppofe qu'on donne les trois Lignes droitcs

A, B, C, deux defquelles, telles que I'on

~. voudra, comme A, & C, prifes enfemble,

font plus grandes que la troifiéme B. Cela dtant,

je propofe de décrire un Triangle qui ait les trois

Cotez égaux 4 ces trois Lignes données, chacund
lafienne.” Pour le faire , :

Menez
la Ligne
droite 1n-
determinde
DE. Pre-
nez fur cet-
teLignela '
parne DF, [D H\ E
égale  a ‘
I'une de
ces trois -
Lignes -
droites données , par exemple 3 A. Prencz en-
fuite la partie FG dgale i I'une des deux reftantes,
Lar excmple 3 B. Prencz enfin lapartic GH dgale 4

troifi‘me C.- Décrivez un Cercleducentre F,

Tome I, C &de

Ay
b L e ———
C r———t
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& de l'intervalle FD. Décrivez un autre Cercle da
centre G , & del'intervalle GH. Ce fecond Cercle
coupera le premier aux deux PointsK , & L. Pre-
-nez l'un decesdeux Points, par exemple K, du-
uel menez deux Lignes droitesaux Points F, &
G. Cela éant, je fis que le Triangle FGK ales
trois Cotez égaux aux trois Lignes droites donndes
A, B, C. Pourleprouver,
1°. LesLignes FK, FD, fontdgales, érantles
Rayons d'un méme Cercle. Mais FDa dié faite
~égaledlaLigne A doac FK luicft auffi égale,
2°. Le COéFG, parla conftrudion, cft égal
alaligneB, . :
3°. Les Lignes GK, GH, font auffi égales,
dant les Rayons d’'un méme Cercle. Mais GH a
éié faite égale d laLigne C 5 donc laLigne GK eft
avTj égale i la Ligne C. Er partant le Triangle
FGK als trois CHeez €gaux aux trois Lignes droi-
tes donndes A, B, C; Cequ'il falloit faire & dé-
montrer,

REMARGQUE

Pratique de cette Propofition. Suppofons qu’on
donnelestroisLignes A, B, C; c '
deux defquelles prifes comme l'on B:———. ,
voudra font plus grandes que la A

troifi‘me. ~F..
Prenez avec le Compas la gran- 7\

deur de la Ligne A, & la tran(~

portez en DE. Prenez en fuite la

grandeurdelaLigne BY & appli- ) E

quant le Compas au Poiat D , dé-

crivez un Arc de Cercle vers F. Prenez aufli la gran-
dvur de la Ligne C,, & rran{portant le Compas au
PointE, décrivez encore un Arc de Cercle qui
cepele sremier au Potue F. Enfin tirez les Lignes
Py FE,; &le Triangle DEF aura fes trois CEdeez
cgiux aux trois Lignes donnecs. £ R O~
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PROPOSITION XXIII
PROBLEME IX.

Une Ligne droite étant donnée, & un
Pointenicelle, tirerdece Point une Li-
grey qui fafle avec la Ligne donnée nn
Angle égal aun Angle rectilsgne donne.

E fuppofe que laLigne donnée foit AB ; quele
Poigggom?é en iccll% foit A; 1
& que l'A?{glc donné foit C. B
Et je propofe de titer du Point
A une Ligne droite qui fafle
avec AB un Angledga il'An- A G B
e C. Pour le faire, D
Prenez fur les Lignes CD,
CE, tels Points qu‘iT vous plai-
ra, comme D, & E, & me-
nez la Ligne droite DE. Puis € E
ayant pris AG , ¢galed CE, achevez Far la Propo-
fition precedente de decrirele Triangle AGF, qui
ait les trois Cotez ¢gaux aux trois Cotez du Trian-
gle CDE ; {cavoir les deux Cotez AG , AF, égaux
auxdeux CotezCE, CD; &la Baze FG égale 4
la Baze DE. D’oi il fuit, {par la 8. Pmr.) que
I'Angle Acft égalal’Angle C; Ce qu'il falloit fai-
re.

REMARQUE

Pratique de cetre Propofition. Suppofons que
T'on doune le Point A dans la Ligne droite AB,
avec 1'Angle D. Appliquez le pied duCompas au -

‘ C:2 Point
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Point D, & de tel intervalle

qu'il vous plaira décrivez I’ Arc G__§
FG. Puistranfportantle Com- <):
pas ainfi ouvertau Point A, d¢- D c

crivezl'Arc HI. Cela fait, pre- E

nezavecle Compasla diftance v .
¥G, &latranfportezde H en
1. Tirez enfin parle Point A & A

H B
parle Point I, la Ligne droite
Al; &alorsl'Angle A fera égal al'AngleD.

PROPOSITION XXIV.
THEOREME XV.

Sidenx Triangles ent denx Cotez égaux i
" dexx Cotezxy chacun aw fien, € que
Vun d'icenx ait I Angle compris de ces
Catez éganx plus grand quelantre; Ia
- Baze fera aufli plus grande que la Baze.

£ fuppofe que dans les deux Triangles ABC,
DEF, le Coré AB foit égal au COté DE le
Cotd AC au Coté DF; mais que I'Angle A
foit plus grand que I'Angle EDF. Cela érant, j¢
dis que la Baze BC fera plus grande quela Baze E¥.
- Pour le prouver , )
Tirez ( par
la Propoficion
precedente) la,
ngnc DG,qui
faile avec DE -
-I'Angle EDG B
‘gala I'Angle
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A. Cette Ligne DG tombera hors le Triangle
DEF, puis Xle I'Angle EDF eft fuppofd plus petit
quel’Angle A, Faites enfuite DG égale 2 DF, ou
3 AC fon égale, & menez la Ligne droite EG.
Cette Ligne paflera neceflairement ouau deflus du
Point F, ou par le Point F, auaudeflous. Pen-
fons qu’clle pafleau deflus, comme ici; & tirens
laLigne FG. Maintenant en comparant les Trian-
gles DEG, & ABC, lesdeux Cotez ED, DG,
font ¢gaux aux deux CotezBA, AC, chacunau
fien; & I'Angle EDG égal aI'Angle A, par lacon-
frruction.Partant la Baze EG cft €gale 4 1a Baze BC,
par la 4. Prop. Deplus, au Triangle DFG les deux
Cbiez DF, DG, font égaux, parla conftruétion.
Donc ( par la 5.Prop.) les Angles DFG, DGF,
fur la Baze, s’cnfuivent égaux. Orl'Anglc EFGeft
plus grand que I'Angle DFG, quin’eft quefa par-
tie ; 1l eft donc aufli plus grand que I'Angle DGF,
& 4 plos forte raifon quel’Angle EGF, quin’eft
que partie de DGF. Cela érant : puis qu'au Trian-
le EFG , I'Angle EFG eft plus grand que I’Angle
~ EGF, il s’enfuir (rar la 19. Prop.) que le Coté
EG, qui foitient le plus grand Angle, eft plus
d que le Coté EF, qui folitient le plus peric.
Mais BC eftégale 4 EG , comme il a €té prouvé.
Partant BC eft plus grande que EF.
" Penfons mainte-

nant que la Ligne A D
EG pafle par le '

Point F, comme .
dans ceure Figure; 8 c B &

auquel cas on mon- .
ftrera ygcomme ci-deflus, que EG eft égalea BC.
Ot EG cft plus grande que EF , qui n’cft que fa par-
tie ; donc BC fera aufli plus grande que la Ligne EF.
Penfons en troifiéme lieu que la Ligne EG pafle
au deflousdu Point F, comme ici ; auquel cas la
Ligne EG fera toljours prouvée égale a BC. Or
C3 " les
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les  Lignes :
DF,FE,qui A D
font menées :

dans leTran-

gleDEG,font

plus petites < T 5 G

- que les deux -

DG, GE, par laz1.Prop. Donc fi de ces deux
Touts inégaux on Ote les parties DF, DG, qui
fontégales, parlaconftrattion : le refte EF s'en-
fuivramoindre quele refte EG; & parrant moin-
dre que fon égale BC. Ainfi de quelque fagon que
tombe la Ligne EG, cetre Ligne, ou fon €gale
BC, fera tolijours plus grande que EF; Ce qu’il
falloit démontrer. e

PROPOSITION XXV,

THEOREME XVI

Si deux Triangles ons denx Coez. éganx &
deux Cotezy chacun anfien, ¢ la Ba=~
ze plus grande que la Baze: ils auront
ayffi [ Anglecompris de ces Cdrez éganx

plus grand que U Angle.
Efuppofe que dans

Jles cux Triangles A D
ABC , DEF, le -

Cotd AB foir ¢gal au

Coté DE , le Coté

AC auCotéDF, &

que la Baze BC foir B C E F
Flus grande quela Baze EF. Celadunt, jedisque
‘Angle A cft plus grand que I'AngleD. -
) Car

“
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Car fi cela n’étoit, il lui feroit égal, ou plus
pétit. Mais il ne peut lui écre dgal ;dparcc qu'il s’en-
fuivroit que la Baze BC feroit ¢gale d la Baze EF,
par la 4. Prop. cequi eftcontrela fuppofition, 11
ne peut non plus étre plus petit ; carils’enfuivroit
que la Baze EF feroit plus grande que la Baze BC,
par la Propofition precedente ; ce qui eft auffi con-
we la fuppofition. Doncl’Angle A eft plus grand
quel’Angle D5 Cequ'il falloit démountrer.

PROPOSITION XXVI
THEOREME XVIL

Sideux Triangles ont denx Angleséganx i
denx Angles, chacun as fieny, & wun
Cotd egal 4 un Coté, [favoir, ou celus
aux extremitez. duquel font les Angles
égaux, oucelus qui [outient un de ces
Angles: ils auront auffi les deux autres
Cotez égaux chacun au fien, < Pay-
tre Angleégal alautre Angle, €~ toss
le Triangle (eraégal a tout le Triangle.

E fuppofe que dans
] les deux Triangles A
G

D .

ABC, DEF, I'An-
le Bfo'tégal i I’Angle
%, I'Angle ACBal’An-
gle F, & que le Coré
BC foit ¢gal au Cotd

EF ,aux exuremitez def- B HC

4

C ‘quels
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quels font les Angles éraux. Cela érant, je dis
que le Coté AB eft égal au Coté DE; Ie Core
.AC au Cété DF; que I'Angle BAC eft égal &
Y'AngleD; & enfinquetoutle Triangle ABC eft
€gal a tout le Triangle DEF.

Car fi AB n'¢toit pas égald DE, il s'enfuivroit
que I'un de cesdeux Cdrez {eroit plus grand que

Tautre ; penfons, fi vous voulez,, quecefoir AB. -

Ence cas retranchez de ABlapartie BGegale ED 5
puis tirez la Ligne CG. Maintenant comparant le
. Triangle GBC au Triangle DEF : le Co:c GB fera
+égal au C6té ED par la conftrudtion;le Coeé BC elt
égal au COté EF, & I'Angle Bégilal'AngleE,
}).;r fuppofiion. Donc {par la 4.Prop.) la Baze
eradgaledlaBaze, & 'Angle GCB égald I'Angle
"F. Mais!'Augic ACBeft {uppofé égal al’ Angle F;
ainfi il s'enfuivroit quel'Angle GCB, & I‘Knglc
*-:ACB, feroient ¢gaux en-
-tr'eux, c'eftadirela par-

A D
ticau tout; ce qui eft im- ’
pofible. Il eftdoncim- G
.poflible que le Coté AB
foit plus grand que le
" Cot¢ DE.On prouverade

.méme que DE neftaureit B HC
¢tre plus grand que AB. Donc ces deux Cotez AB,
"DE, font €gaux. Enfitite dequoi, puis que, par
la fuppofition , le Coté BC eft égal AEF, & 1'An-
gleBégalil'Angle E: il s'enfuir ( parla 4. Prop. )
que la Baze AC eftégale d la Baze DF ; que I'Angle
BAC eft égal 4 I'Angle D; & enfin que toutle
Triangle ABC eft égal a tout le Triangle DEF ; Ce
qu'il falloir démontrer. :
Suppofous maintenant que le C6té AB, qui fofi-
tient "Angle ACB, &le Coté DE, qui {oitient
I’Angle F , fontdgaux entr'eux. Cela ¢tant, jedis
que le Coté BC eftégal 4 EF ; le Coté AC égal &
DF; quel'Angle BAC eftégal dl'Angle D5 & En-
n
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fin que tout le Triangle ABC eft ¢gal a tout le
Triangle DEF,

Car fi BC n’¢roit pas égala EF, il s'enfuivroic
que I'un de ces deux Cotez feroit plus grand que
Iautre. Penfons que ce foit BC}3 auquel cas re-
tranchez de BC la partie BH égale 4 EF, &tirezla
Ligne AH. Maintenant, comparant le Tria:}glc
ARH au Triangle DEF: le C61é BH feraégalau
Coté EF, parlaconftruction ;le Coté ABeft égal
au Coté DE, & | Angle B égalaI’Anglc E, par
fupyoﬁtion. Partant ( par la 4. Prop. ) la Bazefe-
racégaled la Baze, & ' Angle AHBfera€gald I' An-
gle F. Orl'angle ACB cft {uppofé égal ﬁ'Anglc F.
Donc I' Angle A HB feroit égal 2 | Angle ACB,
c'eft 4 dire [Angle exterieur d E)n oppof€ intericar;
<c qui cft impoflible , par la 16. Prop. Il n'eft
donc pas vrai que le Coté BC foit plus grand que
EF. On prouvera de méme que EFn’eft pasplus

and que BC. Partant ces deux Cdtez BC, EF,

ont égaux. Mais le Coté AB érant fuppofé égal 2
DE, & I'Angle ABC{dgal 41'Angle E: il s'enfuit
(par la 4. Prop.) quela Baze AC cft dgalei Ia
Baze DF; que I'Angle BAC eft égal dl'Angle D
& enfin ('luc tout le Triangle ABC eft égal d rout
le Triangle DEF ; Ce qu'il falloit démpntrcr.

Cs RO
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PROPOSITION XXVIL
THEOREME XVIIL

S;i une Ligne droite tombant [ur deux Ls-
gnes droites , fait les Angles oppofez al-
ternativement , EgAuX entr’eux : ces deux
Lignes feront paralleles entr'ellss,

E fuppofe que les.deux Lignes AB, CD, font
droites ; & quelaLigne EF tombant deflus fait

les deux Angles CFE, & FEB, qui fontalter-
nativement op-

‘pofez , ¢gaux A

E/ B
entr’eux. Cela
érant, je dis / >G‘
/F D

que les Lignes €
AB, CD, {ont
paralleles. )

Car fi elles ne font pasparalleles, cesdeux Li-
gnes étant prolongées d’une part ou d"autre fe pour-
ront rencontrer ; penfons que ce foit vers G. En
cecas, les deux Lignes EG, FG, aveclaLigneEF,
formeront le Triangle EFG , dont le Coté GF fe
trouve prolongé vers C. Partant { par la 16. Prop.)
I’ Angle exterieur CFE fera plus grand que fon op-
pof¢ alternativement FEB ; ce qui eft contre la
fuppofition. Donc les deux Lignes AB,CD, font
patalleles; Ce qu’il falloit dcmontrer.

P R O-
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PROPOSITION XXVIII
THEOREME XIX.

Si une Ligne droite tombant fur deux Li-
gnes droites, fait U Angle exterienrgal
@ fon oppof¢ intericur de méme part,
ou bien les dewx interieurs de méme
pars égaux 4 deux droits: ces deux Li-
gnes [eront parableles entr'elles.

droites, & que laLigne EF tombant deflus ,

& les coupantaux Points G, & H , fafle I'un

des Angles extericurs, comme EGA,, égaldl’An-

gle GHC, qui eft fon oppof¢ intcricur de méme

art. Cela érant, je dis que les Lignes AB, CD,
Font paralleles.

JE fuppof'e que les deux Lfgnés AR, CD; font

Car (par la 13. /R -
Prop. ) ['Angle - 4 - P4 ‘
HG% cft c’galg a A " G/ 3,
I'Angle EGA. Mais C H/ D

I'Angle EGA it
égal 4 [I'Angle -
GHC, par fuppo- .

fition. Partant I'Angle HG B eft-égal i I'Angle
GHC, qui eft fon oppof€alternativement. D’ott
il {uit, parla Propofition precedente, que les Li-
gnes AB, CD, font parallelles ; Ce qu'il falloic
démontzer.
* Je fuppole en fecond lien , que les deux Angles
AGH, & GHC, qui {ont les deux oppolez inte-
ricurs de méme part, foient gaux i deux droits;
- Csé Cela




6o ELEMENS D’EUCLIDE.
Celadtant, jedisencore que lesdeux Lignes AB 5

CD, fonrparalleles.
Car puis que lesdeux Anlgllcs AGH, &GHC,
font égaux 4 deux droits, 1l s’enfuit qu'ils font

¢gaux aux deux Angles AGH, & HGB, qui va- -
lene aufli deux drouts, par la 13. Prop. Donc,

fi de ces deux Touts, qui font dgaux, I'on bre
I'Angle AGH , qui leureftcommun: les Angles

reftans GHC , & HGB , qui font oppofez alternati-

vement, {crontégaux; & partant, par la Propofi-
tion precedente fes deurx Lignes AB, CD, font
. paralleles; Cequ'il falloit démontrer.

REMARQUE.

. Si on fuppofoit que la Ligne AB inclinir tane

foit peu par 'extremité A, vers la Ligne CD, &

qu'amnfi l‘An§lc AGH devenant un peu plus petit ,
les deux Angles AGH, & GHC, pris enfemble ,
valuffent moins que deux droits: en ce cas il eft
€vident queles Lignes AB, CD, ne feroient point
paralleles ; mais quétant prolongdes elles feren-
contreroient du c6té od ces deux Angles valent
moins Rue deux droits. Et partant nous pouvons
¢edblir ici cette veritd: Que fi une Ligne droite
tombant {urdeux Lignes droités, faitles deux An-
gles interieurs de méme part moindres ‘que deux
roits , ces deux Lignes ne font point paralleles ; &
qu’érant prolongées elles (e rencontreront du coré
Qu ces deux Apgles valeat moins que deux droits,

o

4]
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PROPOSITION XXIX.
THEOREME XX

Si une Ligne droite tombe [ur deus: Lignes
drostes paralleles : elle fera les Angles
oppofez alternativement égaux entrenzx
U Angle exterienr égal a fon oppof¢ in-
terieur de méme part; © les deux in-
serieurs de méme pars iganx & dews
droits.

E fuppofe queles - ' -
J dcu:lz,o Eignes A G/E B
droites AB , CD, C /
foient paralleles, & H D
que la Ligne droite -
EF tombe deflus, & F
les coupe auxPoints
G, & H. Cela étant , j¢ dis premicrement que
les Angles oppofez alternativement, tels que font
AGH , & GHD, fontégauxentr’eux.
Autrement il fandroit que I'unde cesdeux An-
gles fiit plus petit que I'autre. Penfons que ce foit
AGH ; auquel cas AGH prisavec GHC, vaudsoit
moins que GHD pris avec le méme GHC. Mais
GHD, & GHC, valentdeux droits, par lasxs.
Prop. Partant AGH, & GHC, vaudront moins
que deux droits. Et ainfi il s’enfuivroit, par lare-
marque precedente , que ces Lignes AB. CD, ne
feroient point paralleles ; ce qui eftcontre fa fup-
pofition, L’Angle AGH ng peut donc pas éure plus
C 7 petit
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petit que ['Angle GHD. Cn prouvera de xpémc
que I Angle GHD ne peut pas éure plus petit que
I'Angle AGH. Donc ces deax Angles font éganx
entr'eux; Ce qugllfalloit démontrer. .

_Je disenfecond licu,
unc l'éngli ef)_ucricur A y E B
LEGBeft égala fon op-
pofié intecgrieur de mé- c H/ D
me part, {¢avoir 1GHD.

Car ( par la 1y.

Prop.) EG%a elt égafa‘. F

AGH, qui lui eft oppof¢ aw fommet. Or, parce
qui vient d'étre prouve, AGH eft €gal  GHD. Par-
tant EGB cft auffi égal 4 GHD ; Ce qu'il falloit dé-
montrer. . .

Je dis enfin que les deux Angles interieurs de
méme part, comnie BGH , & GHD, font égaux
a deux droits.

Car, par cequi vient d'éure prouvé, I'Angle
GHD eft i I'Angle AGH. Et parant GHD
prisavec HGB , vaudra autantque AGH pris avec
HGB. Or, par la 13. Prop. AGH, & HGB,
valent deux droits. Donc GHD), & HGB, valent
aufli deux droits ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXX,
THEOREME XXIL

Les Lignes droites paralleles 4 une méme

Jont paralleles entrelles.

yE fuppof‘g que les Lignes AB, CD, font pa-
ralleles a la Ligne EF. Cela érant, jedisque

ces Lignes fonc paralleles entr'clles. Pour le |

proaver, .
Tirez
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Tirez la Ligne droite GK, qui coupe ces trois
Lignesaux Points G , H, K. Enfuite dequoi , puis
que les Lignes AB, EF, font parallcles, par fup-
pofition , & que GK tombe deflus: il s’enfuit
{par_la 29. Prop.) queles Angles AGH , & GHF,

_qui font oppofez alternativement , font égaux en-
w'eux. De meéme,

uis que les Lignes EF, -

1Z:D':,1 {font a§ﬂi {up- F;.\ C}/ B
- pofdes parsalleles, & H E

que la méme Ligne c K/ D

GK rombe deflus: il /

s'enfuit ( par laméme

Prop. ) que I'Angle exterieur GHF eft égal i fon
oppof€ interieur HKD. Ainfi les deux Angles
AGH, & HKD, qui font ¢gaux 3 un méme, I%nt
¢gaux entr’eux. Or ces Angles font oppofez alter-
parivement. Donc (par 1a 27. Prop.) les denx
Lignes AB, CD, font parallcles; Ce qu'il falloic
démontrer.

PROPOSITION XXXI.
PROBLEME X

Par un Posnt donné mener une Ligne droise
pdmllele 4 une Ligne droste dennce.

E fuppofe quele .
J Pointdomcxle’ foit E A I‘:
A, & la Ligne /
droitedonnée,BC; B D C

& je propole de -

mener par lg Point A une Ligne, qui foit parallele
a BC. Pour le faire, 8> , P

Tirez du Point A d tel Point qu'il vous plaira de

. I°Y
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laLigne BC, la Ligne droitc AD, qui fafle avec
BCun Angle tel qu'il vous plaira, comme ADC.
Menez enfuite par

le Point Ala Lignc E I2Y F
droite EAF, qui
fafle avec ADI’An- B D/ C
le EAD dgal 4 R ]
*Angle ADC, Cela éuant’, jedis quela Ligne EF
eft parallele 4 BC.

Car les Angles EAD, ADC, qui font oppofez
alternativement , font égaux , par la conftruétion.
Partant (par la27. Prop. )} les Lignes EF, BC,
font paralrclcs 5 Ce qu'il falloic faire, & démon-
tier.

REMARGQUE

Pratique de cette Propofition. Pofons que la
Ligne IK foit donnée, & que le Point donné foit
H. Mcttez le pied du Com‘fas auPoint H, &Il'ou-

. vrezdetelleforte , qu'endderivant un Arc de Cer-
cle,ilrazela Li- :
ne IK. Cela N H

ait , tranfporiez N

le Compas ainfi M
ouvert Pi un I N K A

Yoint de la Li- :
g{xc IK, commeI, & décrivezde la partdu Point

[, I'Arc LNM ; puis tirez par le Point H une
Ligne droite qui raze I'Arc LNM ; & alors cetee
Ligne NH fera parallele a la Ligne IK.,

B
i

’

P R O-
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PROPOSITION XXXII.
. THEOREME XXIL

Entout Trianglé, undes Cotez étant pro-
longéy I Angle exteriewr eff égal anx
deux oppofex intersenrs; & les trois An-

gles &un Triangle font égaux 4 deux
droits.

ABC le Coté BC foit pro-

longé vers D. Celaétant,
je dis premierement que I'An-
gle exterieur ACD eft égal
aux deux oppofez intericurs ,
A, &B, pnsenfemble, Pour B c D
le prouver,

Menez parlePoint C, la Lignedroite CE paral-
lele 4 AB, par la Prop. precedente. Celapof€:
puis que les Lignes AB, CE, font pasalleles, &
que la Ligne AC tombedeffus: il s'enfuit (parla
29. Proﬁ. ) quel’Angle ACE eft égal a ' Angle A
qui lui eft oppof€ alternativement.

De méme, puis queles Lignes AB, CE, font
paralleles’, & que la Ligne BD tombe deffus: il
senfuit ( par laméme 29. Prop. ) quel Angle ex-
tericur ECD eft égald fon oppof€ interieur B. Et
partant I'Angle toral ACD eft égalaux deux An-
gles A, & B Cequil falloitdémontrer.
~ Je dis en fecond licu, que Ies trois Anglesdn
Triangle ABC font ¢gaux a deux droits.

Car 1l vient d'éere prouvé que ies deus {\nglg‘s’ é\:

3

]E fuppofeque du Triangle A B
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& B, font égaux i I'Angle ACD. Orl’Angle ACD,
avecI’Angle ACB, font égaux a deux droits ,  par
la 13. Prop.) Donclesdeux Angles A, & B, avec
I'Argle ACB, fontaufli égauxadeux droits; Ge
qu'i] falloit démontrer.

. CoOROLLAIRE.

11 fuit premierement de cette Propofition , que
Ies trois Angles d’un Triangle prisenfemble font
dgaux aux trois Angles d'unautre Triangle, pris
aufli enfemble. Car les trois Angles de I'un va-
: llcnt deax droits, de méme que les trois Angles de
‘autre.,

II. COROLLAIRE

11 fuit en fecond lieu, que fi deux Anglesd'un -
Triangle font dgaux 4 deux Angles d’un autre
Triangle, letroifiéme feraaufli égalau troifiéme.

I11. COROLLAXRE;

1! fuit en troifiéme lieu, que fi'undes Angles
d’un Triangle eft droit, les deux autres valent au-
tant qu’un droit. . ‘

'

I1V. COROLLAIRE.

11 fuit enfin, que fi deux Angles d'un Triangle
fontconnus, le troifiéme feraaufi connu ; car ce
troifiéme eft e refte de deux droits.

REMARGQUE.

Par cette Propofition nous pouvons déterminer i
combicn d’ Angles droits font égaux tous les Angles
d'une Figure rectiligne, Carfidel'undes Angles

d

c
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de cette Figure 'on tire d tous les autres Angles au-
tant de Lignes droites qu’il eft poffible de former de
Triangles: cette Figure fera divifée en pluficurs
Triangles , les Angles de chacun defqucfs valant
deux droits, I'onfgaura la valeur des Anglesde cet-
te Figure, puis qu'ils font les mémes que ceuxde
totrs ces Triangles, Ainfi parce qu'une Figure de
uatre Cotez fe peut refoudre en deux Triangles :
3 s'enfuit que {es quatre Angles valent quatre An-
les droits. Et parce qu’une Figure de cing Cotez
¢ peut refoudre en trois Triangles , fescing An-
gles valent fix An%les droits &c. Etd'autant que
toute Figure de plufieurs Corez fe peut refoudre en
autant de Triangles qu'clle a de Cotez, moins
deux: nous devons conclure que tous les Angles
d’unc Figure re&iligne font égaux i deux fois au-
tant d’Angles droits qu'elle a de Ctez, moins deux.
Ainfi les Angles d’'un Decagone valent 16 Angles
droits; ceux d’un Dodecagone valent vingt An-

les droits; & ceux d'un Chiliagone, ou d’une
§i gure de mille Ctez, valent 1996 Angles droits.

PROPOSITION XXXIII.
THEOREME XXIIL

Si deux Lignes droites font égales €&~ pa-
ralleles, les Lignesdroites qus joignent
leurs extremitez de méme part o [int
auffi égales & paralleles.

JE fuppofe queles Lignes AD, BC, font égales
& paralleles, & queleurs extremitez font join-

tes de méme part par les Lignes droites AB, DC.

Cela éramt, je dis queces Lignes AB, DC, fox{x{c3
ay
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aufli égales & paralleles. Pour le prouver,

Du Point Bau Point D tirez la Ligne droite BD,
.Cela pofé, puisquelesLignes droites AD, BC,
font paralielcs, & que la Ligne BD tombe deflys : il
s’enfuit { par la 29. Prop.) queles Angles ADB, &
CBD, qui font oppofcz alternativement » font
égaux entr’'eux. Compa- B -
rant enfuite les Triangles
ABD, & CBD, le Coté
AD cft égal au Coté BC,
par fuppofition ; le Cord
BDeft commun ; I'Angle
ADB eft ¢gal i I'Angle A D
CBD, comme il vient d'¢tre prouvé. Partant fa
Baze AB cft ¢galedlaBaze CD, &1'Angle ABD
€gal 4 I'Angle CDB par la 4. Prop. Orcesdeux
Angles ABD, -& CDB, font oppofezalternative-
ment. Donc ( par la 27.Prop.) les Lignes AB,
DC, font au(liP paralleles ; Ce qu'il fallorc démon-
ter. -

PROPOSITION XXXIV.
THEOREME XXIV.

En tout Parallelogramme les Citez ¢ les
Angles oppefez. font égaux emtr’enx,
@ la Diagonale le coupe en deux éga-
lement.

que BD eft Ja Diagonale. Gela érant, jedis
que le Coté AB cft c'gal afon oppofé CD; le
Cocé AD égald fon oppolé BC ; quel’Angle A clt
égal & fon oppofé C ; & quel'Angle ABC c{‘t\c’[gal
. afon

]E fuppofe que AC eftun Parallelogramme , &
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dfonoppof¢ ADC ; & enfin quele Triangle ADB
eft égal au Triangle CDB , & qu'ainfi la Diagonale
coupce le Parallclogramme en deux également.

Car puis que les Lignes

AB,CD, fontlesCotez B c
oppofez d'un méme Pa-
rallelogramme , il s’en- ‘
fuir qu’elles font paralle-
les. Ec parconfequent la D

Ligne BD tombant def-

fus; les Angles ABD, & BDC, quifont oppofez
alternativement , font égaux entr’eux, par la 29,
Prop. Parlaméme raifon, lesdeux Angles ADB,
- & CBD, qui font oppofez alternativement , font
auffi €gaux entr’eux, Ainfi les deuxTriangles ABD,
BDC , out deux Angles égaux a deux Angles,
chacun au fien, & le Coté BD, aux extremitez
duquel font les Angles égaux, eft commun. Par-
tant ( la 26. Prop.) lesdeux autres Cotez AB,
AD, fontdgaux aux deux aucres CtezCD, CB,
chacunaufien, fgavoir AB 4 CD, & AD a CB;
I'Angle A eft égala 'Angle C; & toutle Triangle
ABD eft ¢gal 4 tout le Triangle CED. Enfin puis
que lesdeux Angles ABD, & CBD, ont ¢té fcpa-
rément prouvez ¢gaux aux deux Angles CDB, &
ADB: ileft évidentquel'An ctotal ABC cft dgal
al'Angletotal ADC; Qui cft tout ce qu'il falloic
d¢montrer. . :

COROLLAIRE.

11 {uit de cette Propofition, qu'en tout Paralle-
logramme, fi un Angle eft droi, lestrois autres
le fontaufli. Car puis queles deux Angles fur un
méme Coté font égaux a deux droies: fi l'uneft
droit, l'antre Ueft aufli ; & par confequent aufli
leurs oppofez. .

PRO.
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PROPOSITION XXXV.
" THEOREME XXV,

Les Parallelogrammes conflituez, [ur une
méme Baze, ¢ entre mémes paralle=
Ve k]
lesy fone égaux entr'eux.

E fuppofc queles Parallelogrammes AC, BF,
J font fur une méme Baze, i fcavoir BC, &
entre mémes Paralleles AF, BC. Cela éant, je
dis que ces deux Paraliclogrammes font égauxen-
tr’cux. Pour le prouver, -

Cette fuppofition peutavoir A ED
trois cas. Car ou le Point E
tomberaentre A, & D; oi il
tombera fur le Point D; ouau
deld du Point D.

Aupremiercas, leGoré AD
eft {gal au Coté BC, quieltfon B C
oppofé dans le Parallelogram-
meAC. De méme, le Cord EF cft égal au méme
Co6té BC, qui eftaufli fon oppof¢ dans le Paralle-
logramme BF: Donc AD, & EF, fontdgaux. Et
fi ﬁon en Otela partic ED, qui leur eft commune :

les reftes AE, DF, feront égaux.cnir’eux. De

lus, dansle méme Parallelogramme AC , le C6-
‘té AB eft dgal au Coté DC, qui eft fonoppofé.,
Mais puis qu’ils font paralleles , & quelaLigne AF
tombe deflus : I'Angle extericur CDF eft égal i fon
oppof¢ intericur BAE, par la 29. Prop. Dot il
{uit que les deux Triangles BAE, CDF, ontdeux
Cotez égaux 4 deux Corez, chacunau fien, & I'An-
gle compris de ces Cotez égal 4 1"Angle ; & partant

(pac
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(par la 4. Prop.) cesdeux Triangles BAE, CDF,
font égaux entr’eux, C'eft pourquoi fi on leur
ajoiite a chacun le Trapéze EBCD: il s’enfuivea
que le Triangle BAE avec ce Trapéze, fera égalau
Triangle CDF avec ce méme Trapéze ; c’cft 3 dire
le Parallelopgramme AG au Pa.ralfelogramme BF;
Cequ'il falloit démontrer.

Au fecond cas, ot le E
Point E tombe fur le A D P
Point D, on prouverade
méme quele Coté AD eft

égal au Coté EF; le Co- -
¢ ABau Coté DC; que
I'Angle cxtericor CDF & C
eft égal 4 fon oppofé in- _
terieur BAE; & que le Triangle BAE eft égal an
Triangle CDF. C'eft pourquoi fi on leur ajofite
une chofe commune, 4 fgavoir le Triangle EBC : il
s'enfuivra que le Parallelogramme AC fera égal an
Parallelogramme BF ; Ce qu'il falloit démontrer.

Autroiliémecas, on prouverade méme que AD
cftégal 4 EF; & en

leur ajoficant la partie £k D _E FE
commune DE, la
toute AE feradgale d ’ G

la toure DE.” On
prouvera aufli que le
Coté ABcft égal au C
Coté DC ; quel'An-
gle exterieur CDF eft & éfon'opivofc'intcricur
A; & que le Triangle BAE cft égal au Triangle
CDF. Doifc fi on ote de ces deux Triangles, le
Triangle commun DGE : le Trapéze ABGD
reftera’ €égal an Trapéze EGCF. A quoi fi 'on
ajolite le Triangle GBC , il s’enfuivra que le
Trapéze ABGD avec ce Triangle , fera €gal
au Trapéze EGCF avec ce méme Triangle 5
ceft a dire que le Parallelogramme AC :’cra;
gl
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égal au Parallelogramme BF ; Ce qu'il falloit d¢-
montrer,

PROGPOSITION XXXVI.
THEOREME XXVL

Les Parallelogrammes conflituez. fur Ba-
zeségalesy € entremémes Paralleles
[ont éganx entresx,

E fuppofe que les Parallclogrammes AC, EH,
J {ont conftituez fur Bazés cgales, {gavoir BC 4
GH, &entremémesParal- A p- ¢
leles AF, BH. Celaétant, -
je dis que ces deux Parallelo-
grammc; ﬁ"it égaux ¢n-
tr'cux. Pour le prouver, <

Menez du I?oint Ba B G H .
Point E la Ligne BE, & duPointC auPointF la
Ligne CF. C§a pofé, BC eft ¢gal 4 GH, par
fuppofition ; EF eftauffi égala GH, érantles Co~
tez oppofcz d'un méme Daraliclogramme. Donc °
BCeft égal A EF. DailleursBC, EF, fontfuppo-
féesparalleles. Donc (par las3. Prop.) les Li-
gnesdroites BE, CF, quijoignent leurs extremi~
tez, font aufhi dgales & paralleles. Et par confe-
quent la Figure EF eft un Parallelogramme. Or ce
Parallclogrammc eft fur lamémeBaze, & entre
mémes Paralleles, que le Parallelogramme AC.
Donc ( parlaProp. precedente} lesdeux Paralle-
logrammes AC, BF, fontégauxentr'eur. Mais
ce méme Parallelogramme BF , & le Parallelo-
gramme EH, ¢rant fur une méme Baze, a (ga-
voir EF, & entre mémes Paralleles , font aufli
égaux entr’eux.  Erpartantles Paraliclogrammes
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AC, EH, qui {ont égaux au Parallelogramme
BF, fontdgaux entr'eux ; Ce qu'il falloir démon-
trer. .

PROPOSITION XXXVII.
THEOREME XXVIL

Les Triangles conflituez fur une méme Ba-
ze, O~ entre mémes Paralleles , [ont
cgaux entr’eux.

E fuppofe que les o
J Triangles ABC,DBC, &b D F

font {fur une méme Ba-
z¢, 4 fcavoir BC, &
entre memes Paralleles
EF, BC. Cecla étant, 3 C
je dis que ces deux ‘
Triangles font égaux entr’eux. Pourle prouver ,
Menez par le Point B la Ligne droite BE paralle-
le d AC, & par le Point Cla Lignedioite CF pa-
rallele d BD, par la31.Prop. Celapofé, ils'en-
fuit que les Figures AB, DC, font des Parallelo-
grammes, dont les Lignes AB, DC, font les
Diagonales. Et partant { par la 34. Prop.) les
Triangles ABC, DBC, enfontles moitiez. Or
lesParallelogrammes AB , DC, étant {ur une mé-
me Baze, :‘;fgavoir BC, & entre mémes Paralie-
les EF, BC, font égaux entr'eux , par la 35,
Prop. Donc les Triangles ABC, DBC, qui en
font les moitiez, {ont auffi’ ¢gaux entr’eux 5 Ce
qu'il falloit démontrer,

Tome 1. D P R O-
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PROPOSITION XXXVIII,
THEOREME XXVIIL

Les Triangles conflituez (ur Bazes égales
© entre mémes Paralleles, font éganx
enrenus.

E fuppole que les .
Triangles ABC,DEF,
font {ur Bazes égales,

fcavoir BC, EF, & en-
tre memes Paralleles,
GH, BF. Celaétant,je g~ C E B
dis que ces deux Trian-
gles font ¢gaux entr’eux. Pour le prouver , :
Menez par e point B la Ligne droite BG paralle-
le 4 AC, & par le Point F la'Ligne droite FH pa-
ralleled ED, parla 31, Prop. Celapofé, il s’en-
fuit que les Figures AB, DF, -font des Parallelo-
rammes , ‘dontles Lignes AB, DF, fontles Dia-
gomles. Erpartant { par la 34. Prop. ) lesTrian-
gles ABC, DEF, enfont les moitiez. Or les Pa-
rallelogrammes AB, DF, €tant (ur des Bazes éga-
les BC, EF, & entre mémes Paralleles BF , GH ,
font é%aux entr’elix, par ia [56. Prop. Donc les
Triangles ABC, DEF, qui lont leurs moitiez ,
four aufli ¢gaux entr'eux ; Ce qu'il falloit démon-
trer.

PR O-
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PROPOSITION XXXIX.
THEOREME XXIX.

Les Triangles égaux conflstuez. fur une
méme Baze ¢~ de méme part, font en-
- tre mémes Paratleles.

It fuppolc que les
J Triangles ABC ,

DBC, font dgaux ; o/
?u‘ﬂs font conftituez
ur une méme Baze, i
fcavoir BC; & qu'ils
ont de méme part,
Cela dtant, je dis que B <
ces Triangles font en-
tre mémes Paralleles ; c’eft a dire que fi par le
Point A, &lePoint D, on méne laLigne droite
AD, cette Ligne fera parallele 4 BC. Envoicila
preuve :
Car fi ellen’étoit pas parallele , on pourroit par
le Point A mener une autre Ligne parallele a BC,
ar 1a 31. Prop. & cetre Ligne pafferoit ou au
eflus ou audeflous de AD. Tenfons doncpremie-
rement ?u’cllc pafle au deflus, s'il eft poffible,
comme faitici AE. Puis prolongez la Ligne BD,
jufqu’a ce qu'elle rencontre la Ligne AE auPoint
E,&tirezlaLigne CE. Cela pofé, les deux Trian-
gles ABC, EBC, éunt fur une méme Baze & en-
tre mémes Paralleles, {eroient dgaux entr’eux, par
la ;7. Prop. Maispar la fuppo%tion, le Triangle
DBC eft égal au méme Triangle ABC. Donc le
Triangle EBC feroit égal an Triangle DBC, qui
n’eft que [a partie ; ce qui eft impoflible. Il eft done
. D2 im-
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impoffible qu‘une Ligne mence par le Pqint A pa-
rallele 3 la Ligne BC,paffe au deffus dela Ligne AD:.
* Penfons maintenant E
ue cetre Parallele pal- A 5
?c au deflous de AD,
comme fait ici AF, &
mencz la Ligne droite -
CF. Cela pofé , Ie
Triangle FBC feroit
¢gal au Triangle ABC, B C
par la 37. Prop. Mais
par Ja fuppofivon , le Triangle DBC eft dgal
au méme Triangle ABC. Donc le Triangle FBC
feroit égal au Triangle DBC, c'eftadire, lapar-
picau Tout; cequieft impoflible. Certe Parallele
1ie peut donc pas pafler au deflous de AD; niau
deflus, comme il a été prouvé. Donc il ne peut
pasy enavoir d’autre que AD. Et partant AD eft
paralicle 3 BC; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XL.
THEOREME XXX

Les Triangles égaux conflituez fur Bazes
\égales, e de méme part, [omt entre
mémes paralleles,

YE fuppole que les Triangles ABC , DEF, font
J égaux ; qu'ils font conftituez fur Bazes ga-
Jes , a fcavoir BC, EF 3 & qu'ils font de méme
part. Celadrant, jé dis quils font entre mémes
aralleles ; ceft adirequefiparle Point A, & par
fc Point D, on ménelaLigne droite AD, cetre

Ligne fera parallele a BF. Envoicilapreuve:
Car
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Car fi elle n'étoit parallele, on pourroit par le
Point A mener uneautre Ligne paraﬁelc a BF, par
la31. Prop. & cecte Ligne pafleroit ou au deflus ou
au deffous de AD. Penfouns donc premierement

w'elle pafle au deffus, s'il eft poflible , comme
aitici AG. Puis prolongez laLigne ED, julqu'd
ce qu'elle rencontre la Ligne AG auPoint G, &
menez laLigne FG. Celapof¢, lesdeux Triangles
ABC, GEF, éuant fur Bazes égales BC, EF, &
entre mémes Paralle-

les , feroient dgaux A —%57]
eatr'eux, par la.38. S— 7
Prop. Mais par la fup-

pofition , le Triangle

DEF cft €gal au mé-

me Triangle ABC.

Doncle Triangle GEF B CE T
feroir gal au Triangle DEF, quin’eft que fa par-
tie ; ce qui eft impoflible. 1l eft doncimpoflible
-qu'unc Ligne menée par le Point A parallele 4 BF,
pafle du deflus de AD, :

Penfons majntenant que cette Parallele paffeau
deflousde AD, comme fait ici AH , & menez la
Ligne droite FH. Celapof¥, l¢ Triangle HEF fe-
ro:t €gal auTriangle ABC, parla 38, Prop. Mais
par la fuppofition, le Triangle DEF eft égal au
méme Triangle ABC. Donc le Triangle HEF fe-
roit égal au Triangle DEF, c’eftd dire la particau
Tout ; ce qui elt impoflible. Cette Parallele ne peut
donc pas paffer au deffous' de AD; ni au deflus,
comme il a été prouveé. Donc il nepeutpasy en
avoir d’autre que AD, Et partant AD cft pasallcle
aBF; Cequ'il falloir démontrer.

. D . "PRO-

G"_":—L;-lg.‘./- .
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PROPOSITION XL
THEOREME XXXI.

Siun Parallelogramme & un Triangle font
conflitucx (ur une méme Baze, ¢ entre
mémes Paralleles y le Parallelogramme

[era donble du'Triznglc.

E fuppofe que le Pavallelo- A
J gramme AC, &le Trian-
le EBC, foient conftituez
ur une méme Baze , 3 fcavoir
BC, & entremémes Paralle- 3 c
les AE, BC. Cela drant, je
.disquele Parallciogramme cft double du Triangle,
Pour leprenver,

Menez la Diagonale AC. Cela pofé, puis que
les Triangles ABC , EBC, fontfurlaméme Baze
BC, & entre mémes Paralleles AE, BC, ils font
égaux, par la 37. Prop.. Or le Triangle ABCeft
moitié du Parallelogramme AC, d'autant que Ia
Diagonale AC lecoupe endeux également, par la
34. Prop. Douc le Triangle EBC eft aufli moirié
-du Parallelogramme AC. Et paz confequent le Pa-
sallelogramme AC eft doublc duTriangle EBC
Cequ'il falloit démontrer.

ReMARQUE. .

Pir ld il eftauffi évident que fi un Parallelogram-
me & un Triangle ctoient conftituez fur Bazes éga-
les, & entre mémes Paralleles, le Parallelogram-
me {eroit double du Triangle. -

D
u.,

-

P R O-



LIVRE PREMIER. 79
PROPOSITION XLIL
PROBLEME X1

JE fuppofe que I'on don-
ne le Triangle ABC,
& I'Angle rechligne D
€ela érant, je propofe de
décrireun Para{lelogram— .

Décrire un Parallelogramme égal iun
me égal au Triangle ABC,

Triangle donné, ¢ qus ast un dngle égal
aun Angleredtiligne donné.
G ) )
; l o,
& quiaitun Angle égald A 3 .
l‘Agglc D. Pou%lc t("%irc s A .

Coupez 'un des Cotez de ce Triangle, par
exemple AC, en deux égalementauPointE; &
dece Pointtirez (parlaz3. Prop.) la LigneEG,
qui faffc avec EC I'Angle CEG égald ¥ Angle den-
né D. Tirez aufli (far lasr. Prop,) du Fomi G
2 Ligee OF parzilzle 4 EC, Enfin menezparle
Point B la Ligue BF paralleled AC. Cela pofé, je
dis que la Figure EF eft un Parallelogramme ; que
¢ Parallclogramme eft égal au Triangle ABC; &
quil 2 un Angle €gal 4 I'Angle donné D. Pourle
prouver, -

Puis que CF eft parallele 4 EG, & que GEcft
parallele 4 EC, il eft évident que laFigure EF eft
un Parallelogramme, qui 3 I'Angle CEG dgal 3
I'Angle donné D, par la conftrution; fi bien
qu’il refte feulement & prouver qu'il eft dgal au
Triangle ABC. Pour le pronver,

Du Point B au Point E menez la Ligne droire

BE. Celapofé : puis que les Triangles BAE , BEC,
D g4 four
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font fur des Bazes égales, AE, EC, Sentre mé-
mies Paralleles, BF, AC, ilsfont égauxentr’eur,
parla ;8. Prop. Parconfequentle Triangle ABC,

ui eft compofé de cesdeux Triangles, eft double
gu Triangle BEC. Maisle Parallelogramme EF eft
aufli double de ce méme Triangle BEC, par la
Prop. précedente, puis qu'il eft fur la méme Ba-
z¢, & entre mémes Paralleles. Donc le Triangle
ABC, & le Parallelogramme EF, qui font dou-
bles d'une mémechofc, font égaux entr’eux; Ce
qu'il falloit faire & démontrer.

REMARGQUE

La pratique decette Propoficion confifte feule-
ment a faire un Parallelogramme {ur la moitié de
la Baze d’un Triangle , & entre mémes Paralleles.
C'eft pourquoi nous pouvons éeablir comme une
verité Geomertrique , que tout Parallelogramme
confticué fur la moitié de la Baze d'un Triangle , &
entre mémes Paralleles, eft égal d ce Triangle,

"PROPOSITION XLIII -

THEOREME XXXII

En tout Parallelogramme o les Supplemens -

des Parallelogrammes qui font alentour
du Diametre [ont éganx entr’enx.

JE fuppofe que Ia Figure AC cft un Parallelo-

ramme, dont le Diametre eft AC , alentour
*" duquel font les Parallelogrammes AK, KC.
Cela érant, je dis que les SupplemensKB, KD,
four égaux enur’eux. Pour le prouver, '

Puis
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Puis que (par la 34. Prop. ) le Diametre AC
coupe le Parallelogramme AC en deux également ,
le Triangle ABC eft égal au Triangle ACD. De.
méme , les Parallelogrammes AK , KC , étamt
coupez en deux également A H D
var leurs Diametres AK,KC, K )
e Triangle AEK eft égal au E
Triangle AKH , & le Trian-
gle KGC égal au Triangle
KCF. Si doncdes Triangles c
ABC, ACD, quifont égaux, BG
nous Otons chofes égales, fcavoir, du Triangle
ABC les deux Triangles AEK , KGC, & du Trian-
ﬁlc ACD lesdeux Triangles AKH , KCF: les re-

es, qui font les Supplemens KB, KD, feront
dgaux entr’enx 5 Cequ'il falloit démoncrer. '

PROPOSITION XLIV,
PROBLEME XIL

Sur une Ligne droite donnée décrire un
Parallelogramme égal a wn Triangle
donné, © qui ait un Angle égal 4 un
Angle rectiligne donne.

E fuppofe qu’on N FH ) 4

donne la Ligne
droite AB ;g le b
Triangle C , &

I’Angle rechiligne. |c

D. Cela érant, je B
propofe de décrire E A
fur AB un Paralle- KL M-

legramme €gal au Triangle C, & qui aic un
Dy An.
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Anglc égal @ I'Angle D. Pour le faire,
Prolongez AB vers E ; & aprés avoir fait AE
¢gale 4 undes Cotez dn Triangle C, achevez (par
la 22, Prop.) de déerirele Triangle AEN égalau
Trishgle C. Puis (par la 42. Prop.) décrivez le
Pasaliclogramme AF €gal au Triangle AEN, &
qui ait I'Angle HAG égalaI'Angle D. Prolongez
aprés cela¥G, & HA, indefiniment vers K, &
vers L. Prolongez de méme FH indefiniment vers
I; & ayant mend par le Point Bla Ligne 1BM pa-
rallele 4 FG, (parla31.Prop.) tirezduPoint I,
ou les Lignes IBM, & FHI, {e rencontrent, la
Ligné droite TAK ,
fi longue , qu'elle
rencontee la Ligne
FGK au Point K.
Enfin menez parle
Point K la Ligne
droite KLM paral-
lele 3 AB y por la
31.Prop. Celapofé, je dis Gue ta Figiire AM, qui
eft décriee fur la Lign’c droi?c donné%uAB , cﬁqun
P mﬂg!ogrzm me ; que ce Parattelogramnre oft égal
a4 Triangle donné C ; & qu'il a un Angle égal 3
I'Angle donné D. Pout le prouver, _

- PaisquelesLignes AB, LM, &les Lignes AL,
BM, font parallcles, patlaconftruion: ils'en-
fuit que AM eft un Parallelogramme. Etpuis que
FL,KM, font paralleles 3 AB, cllesfont paralleles
cinr'elles-par la 30. Prop. De plos, les Lignes IBM,
FGK, ayant aufli ¢e€ faites patalleles, 1l eft évi-
dent que Ja Figure FM cft un Patallelogramme ;
daps leqtel les Parallelogrammes AM , AF, érant
les Suppleinens des Parallelogrammes qui font
alentour du Diamerre, its'enfuit qu'ils font égaux
enir'enx, par ta 43. Prop. Or, par laconftruction,
AF eft ¢gal auTriangle AEN. Donc AM eft 202
¥gal 2u Triangle AEN. Mais ce Triangle a éte’lf;ixt

' : NS
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égal au Triangle C. D’ou il {uit que le Parallelo-’
§rammc AM cft aufli égal au Triangle C. Drail-
eurs, ( parlars.Prop.) I'Angle LAB eft ¢gal &
I'Angle HAG, qui a ¢té faitégald I'Angle D. Ex
partant I'Angle LAB eft aufli égala'Angle D ; Ce
qu'il falloit faire & démontrer. )

PROPOSITION-XLY.
PROBLEME XIIL

Décrireun anllelagm;nme égala une Fin
gwre reitiligne dognée, € qui ait un
Angle égal aun Angle rectiligne donné, .

E {uppofe qu'on donne la Figure re&ili
ABlED, & l‘Anglc rc&ilignc%t Cela éta%‘t‘c,-
je propofe de décrire un Parallelogramme

€gal a la Figure ABCD, qui ait un Angle égal 3
I'Angle E. Pour le faire,

Menez la Ligne droite BD, afin de refoudrcla
Figure ABCD en deux

Trangles. Puis, ( par ¢ Dé FI.X

la 42. Prop. ) décrivez [

le  Parallelogramme

IG égal 4 %un des

Triangles , par exem- :

pled ABD, & quiaic B AG H L
I’Angle FGH égalaI'Angle E. Enfuite {parla 44.
Prop.) décrivez fur laLligne HI le Paraliclogram-
me IL égal au {econd Triangle BCD, & qui ait
aufli 1 Augle THL égala'Angle E. Cela polé, je
dis que la Figure FL., ccmpofée de ces deux Pa-
ral!e‘?ogrammcs » eftun Parallelogramme €galala
Figure ABCD ; & qu'il 2 un Angle égal il'Angle
donné E. Pour le prouver, ' '

D¢ : Les
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Les Parallelogrammes qui font les partiesdela
Figurc FL , étant égaux aux Triangles qui font les
partics de [a Figure ABCD , il cft évident que la Fi-
gure FL eft égalela Figure ABCD. Deplus, la Fi-
gure FLal'Angle FGL ¢gald I’Angle donné E. 11
ne refte donc plus qu'a prouver que les deux Paral-
lelogrammes I1G, IL , compofent enfemble un feul
Parallelogramme. Pour Je prouver, R
. Les deuCotez FG, KL, font égaux & paral-
leles, érant égaux & parallelesd TH. ‘Suppofe donc
queFK, &GL, fcient des Lignes droites , eclles
ferontaufli égales & parallelesentr’elles , parla33.
Prep. puis qu'elles joignent des Lignes droites éga-
les & paralleles. Or je prouve que les Lignes FK ,
& GL,fontdes Lignes droites. Premierement, !’ An-

le G, & I’Angle IHL,
%ont égaux entrenx , < p é £ I K
ar laconftruction. Si
domc on leur ajoi-
te I'Angle commun
'GHI, les deux Angles
G, & GHI, feront B AG H L
égaux aux deux Angles qui ont le Point H pour
fommet. Mais les deux AnglesG, & GHI, font
dgaux a deux droits, pariba 19.Prop. Donc les
deux Angles qui ont le Point H pour fommet , fone
¢gaux a deux droits. Et partant les Lignes GH , &
LH, quiconcourent 2 un méme Point, fontune
Ligne droite. De méme, I"Angle K, & I'Angle
FIH, fontdgaux entt’eux, puis qu'ils font oppo-
fez aux Angles IHL, & G , qui font dgaux en-
tr'enx, Si donc on leur ajofie I'Angle commun
H'K, les deux AnglesK , & HIK, feront égaux
aux deux Argles qui ont le Point 1 pour fommer,
Mais les deux AnglesK, & HIK, font égaux &
deux droits, par la 29. Prop. Par confequent les
deux Angles qui ontle Point | pour fommet, font
€gaux a deux droits ; & partantles Lignes FI, &
KIi,
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K1, qui concourent 2 un méme Point, font une
Ligne droite. D'oui il fuit que FL eft un Parallelo-
gramme ; Cequ'il falloit faire & démontrer.

I. REMARQUE.

Si la Figure donnée efit cu plus de quatre Cdrez,
il auroit fallu la divifer en tous les Triangles dont
clle auroit pli étre compofée. Puis, aprésavoir fait
(comme il vient d’étre dit ) le Parallelogramme
FGLK ¢gal a deux de ces Tniangles : il auroit en-
core fallu décrire fur LK un Parallelogramme égal
dunautre Triangle , & ayant un Angle au Point K
égal 4 I'Angle donné E ; & ainfi continuer autant
de fois de furte qu'il y auroit eu de Triangles.

II. REMARGQUE

Enfuitedela Progoﬁtion précedente, fideux Fi-
gures rectilignesinégales {font donndes , I'on pour-
1a trouver I'excez de la plus grande pardeflus la
plus petite. Parexemple, -
fi les Figures A , & B,

font donndes , entre lef- A

quelles A eft plus grande B

que B:iln’yauraqu'adé- !

crite le Parallelogramme P H L
CE égal  laFigureA; puis ]

décrire fur le Coté CD
le Parallelogramme CH
égal a la Fignre B. Car . C G F
alors il eft évident que le Parallelogramme GE fera
Iexcez de 1a Figure A pardeflus la Figure B,

D7 P R O-
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PROPOSITION XLVLI
PROBLEME XIV.

Sur une Ligne dreite donnée décrire,
un Quarre,

E {uppofe quela Ligne droite donnée foit AB, &
J je propofe dedécrire fur cerre Ligne un Quarré.
Pour le faire,

Elevezau Point A la Ligne droite AC perpendicu-
laired AB, par la 11. Prop. & faites AC ¢galea AB.
Puis menez par le Poiut C la Ligne €D parallele d
AB, & parlePointBlaLigne BD pa- ¢ D
rallele 4 AC, par la j1.Prop. Ccla
pofé, jedis quelaFigure ACDB, qut
eft décrite {urla Ligue droite dounde
AB, cftun Quarré. Pour le prouver,

Puis que ACDB cft une Figurede A B
quatre Cotez, dont les oppofez ont éré faits paral-
Icles, il s’enfuic que c'eft un Parallelogramme. Et

confequent fes Cotez oppofez fonr égaux ,

a34. Prop. Ainfi CD cft égal 3 AB. MaisACeft
aufliégala AB, parlaconftruion. Donc CD eft
aufliégald AC. Deméme,BD eftdgal iAC; &
partant BD cft aufli égal aux deux autres Cotez
AB, CD. D'ouil fuit que le Parallelogramme AD
afes quatre Corez égaux. Deailleurs, puis que les
Lignes AB,CD, f{ont paralleles , & que AC tom-
be deflus: il s’enfuit (par la 2. Prop.) que les
deux Angles inzericurs A , & C, font égauxa deux
droits. Orl'Angle A eft droit , par la conftru&tion.
Donc’Angle C eft autli droit. Et parce qu'en tout
Parallelogrammie les Angles oppofez font égaux ,
les Angles B, & D, qui font oppofez a des Angles
dreits ,
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droits, font auffi droits, Etpar confequentle Pa-
rallelogramme AD eft un Quarré ; Ce qu'il falloi¢
faire & démontrer.

I. REMARQUE.

11 s’enfuit de 13, que tout Parallelogramme,
qui a deux Cétez égaux alenrour d’un Angle droit,
eft un Quarré.

II R~EMARQ_11E.

1l fuitauffi de 13, qu'en tout Parallelogramme,
un Angle érant droit, lestroisautresle font anffi.

III. REMARQUE.

. L 3 . . .

Comme les Grandeurs qui coaviennent {ont
es entr’elles, il firit 1 aflez évidemment,
que fi deux Lignes font égales, leurs Quarrez fe-
ront aufli é%:xux; & que fi deux Quarrez fone.
¢gaux , les Lignes fur lefquelles ils {ont décrits ,

feront aufli égales.

I
FY e

55
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PROPOSITION XLVIL
THEOREME XXXIIL

Aux Triangles Reftangles, le Quarré du -
Coré qus [outient I Angle drost , eff r’gal .
aux Quarrez desdenx autres Cotez.

JE fuppofe que
le Triangle
ABCelt ReGtan-
gle; que I'An-
le BAC eft
roit 5 & que
fur fes trois Co-
tez on ait décrit
les trois Quarrez
BE, FA, AL
Cela duant, je
dis que le Quar-
- ré BE, décrit
fur le Coré BC
qui folitienr " An-
glc droit BAC, eftégal aux deux autres Quarrez
A, Al, décrits fur les deux autres Cotez AB, =
AC. Pour le prouver, R
Menez parfe Point A la Ligne droite AK paral- Ui
lele 3 BD, ocua CE ; & menez les Lignes droites
AD, AE, CF, Bl Cecla pofé: puis que I'An- S|
gle BAC eftdroit, par fuppofition, & que I'An- =
gle BAG, qui cft un des Angles du Quarré FA, S
eftauffi droit : il s'enfuit (par la 14. Prop.) que u
les Lignes GA, AC, concourent direCtement, .
De méme, puis que I'Angle CAB cft droit, & ™~
quel’Angle CAH du Quarsé Al, eft auffidroic:: il %
. s'enfuix &

D K E
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s'enfuit aufli que les Lignes BA, AH:, concou-
rent diretement. Maintenant, puis que les Li- .
gnes BF, GC, quifontles Corez o po?"cz du Pa-
rallelogramme ou du Quatré FA , font paralleles,
il s'cn%uit (par la 41. Prop.} que le Parallelo-
gramme FA eft double du Triangle FBC, puis
qu’ils font conftituez fur une méme Baze FB, &
entre mémes Paralleles FB, GC. De méme,
fuis que les Lignes AK , BD, font paralleles, par
a conftrudtion, il s'enfuit que le Parallelogram-
me BK eft double du Triangle ABD, étant tous-
deux conftituez fur la méme Baze BD, & entre
mémes Paralleles BD, AK. Comparant mainte-
nant le Triangle CBF avec le Triangle ABD, le
Coté CB du premier, eft égal au Coté BD du fe-
cond , puis que ce font les Cotez d’un méme Quar-
ré BE. Par la méme raifon, le Cété BF dupre-
mier , eft dgalau Coté ABdufecond. Si bien que
ces deux Triangles ontdeux Cotez égaux i deux
Cétez, chacun aufien. Deplus, I'Angle CBF,
compof< d'un Angle droit & de I'Angle ABC, eft
¢gald I'Angle ABD, qui eft aufli compof¢ d'un
Angle droit & du méme Angle ABC. Donc ( par
la 4. Prop.) le Triangle CBF eft ¢gal au Triangle
ABD. Et ainii le Paraliciogramme BK, & le
Quarré FA, qui font doubles de chofes dgales,
font égaux entr'eux, parle 6. Ax.De méme, puis
?uc les LignesIC, HB, quifontles Cotez oppo-
ez du Parallelogramme ou du Quarré AI, font
paralleles: il s’eufuit (par la 41. Prop.} que le
Parallelogramme Al eft double du Triangle ICB.
De méme, puis que les Lignes AK, CE, font
- paralleles, par la conftru&ion: ils’enfuit que le Pa-
rallelogramme CK eft doubledu Triangle ACE,
puis qu'ils font conftituez fur une méme Baze CE,
& entre mémes Paralleles CE, AK. Comparant
maintenant le Triangle BCI avec ¢ Triangle ACE,
le Coté Cldu premucr, cft égal au Cocé AC du
fecond ,
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fecond , puis que ce font les Cotez d'un méme
Quarré Al Par lainéme raifon, le Cot¢ CB du
remier , cft €gal an Coté CE du fecond. De-
plus, I'Angie ICB, compris des deux Cotez du
premier Triangle , eft égald'Angle ACE, com-
pris des deux Cotezdu fecond , chacun de ces An-
les érant com- H
pofé d'un Angle :
droit & de I'An-
le ACB. Donc L
%par la 4. Prop.) G A
le Triangle ICB
cft ¢galauTrian-
gle ACE. Ecpar F c
conlequent lePi- B
rallelogramme
CK, &le %xar-
ré¢ Al, qui font s
?oublcsl de c{!’xo-
es ¢gales, font -
égau; entr'eux. o K
Mais il addja été prouvé auparavant , que le Paral-
lelogramme BK eft égal au Quarté FA. Donc le
Quarré BE ; qui convientavec les deux Parallelo-
grammes B, CK, ou plieor qui et ia mimg
chofe, eft égal aux deux QuarrezFA, Al, pris
enfemble ; Cequ'il falloit démontrer.

oD,
& 3 o

&3

P R O-
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PROPOSITION XLVIII.
THEOREME XXXIV.

Sile Quarréde Pundes Cotez.dun Triangle
eft égal aux Quarrez des deux antres Co-
tezy P Anglecomprisdeces deux autres
Cotez.eft drois.

E fuppofe quau Triangle c

ABC le Quarré du Coté BC

foir égal aux Quarrez des
deux autres Cotez AB, AC.
Cela érant, je dis que I'An--:

gle CAB, compris desdeux C6- . B A E
tezAB, AC, cftdroit. Pour le prouver,

- Elevez au Point A la Ligric AE perpendiculaire &
AC, & faites certeLigne AE dpaled AB ; puis ti-
sez la Lignedroite CE. Celapofé:

Puis que le Triangle ACE eft ReCtangle , ils'en-
fuit, paria Propofition precedente, queic Juar-
ré du Coté CE, quifoutient!’ Angledroic CAE ,
eft égal aux deux Quarrezde CA, &de AE, ou
de AB fon égal. Mais par la fuppofition , le Quar-
1é du COté BC eft auffi égal aux deux Quarrez de
CA, &de AB. DoncleQuarré de BC & le (QAar-
ré de CE font égaux entr'eux, par le premier -Ax.
Et partant les Lignes BC, CE, qui font leurs C-
tez, font égales entr'elles, par la troifiéme Re-
marque dc [a 46. Prop. Comparant maintenant le
Triangle ABC avec le Triangle ACE : le Coté AB
eft égal au Coté AE ; le Coté AC eft commun aux
deux Triangles; deplus, la Baze BC vient d'étre
prouvée ¢gale a la Baze CE. Donc (par la 8.

Prop.)
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Prop.) I'Anglc CAB eft égal 4 I'Angle CAE.
Mais['Angle CAE eft droit, par la conftruction,
‘Doncl'Angle CAB, eftaufli droic; Ce qu'il fal-
"loit démontrer.

ELE-

BT <5 I

I

— —
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LIVRE SECOND.

DEFINITIONS.

Y[/ JE ReGtangle de deux Lignes droi-
Vg tes, eft un Parallelogramme ,

dont les deux Corez alentour de

:X((174¢ I'un defes Angles, fontégauxd

R ‘D) ces deux Lignes droites. .

” = Ainfi le ReQangle des deux

Lignes droites AB, CD, eft le

Rectangle EG, qui a I'un de fes A D
Corez , fcavoir EF, égal 4 AB; Cr—"D
& l'autre, {gavoir EH, ¢gald CD. H G

Ec ainfi , rout Parallelogram-
me Rectangle eft compns de
deux Lignes droites , qui font
I'Argle droir. E F

R -
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REMARQUE.

Pour mefurer la quantité dela furface d'un Re@-
angle, il faut fe fervir d'une petite mefure connué ,
telﬁ: qu'on voudra ; par exemple , d'une Toife
quarrée , d'un Pied quarré , d’un Pouce quarré ; &
voir combien de ces Toifes, de ces'Pieds , ou de ecs
Pouces quarrez, contientce Rectangle.

Ainfi, peur trouver la mefure oula-quantitd de

1a furface du Re&at;glc EG, il faut divifer chacun

dé fes Cotez en Toifes , en Pieds , ou enPouces , &
multiplier 'un par I'autre ; & le produit vous don-
nera ce que vous cherchez.

Par exemple, pof¢ que le H G
Coté EF contienne fix Toi-
fes, & le Coté EH en con-
tienne trois : multipliant I'un
par l'autre, cela fait 18 Toi- L
fes quarrées, qui eftlamefu- E F
redela furface de ce Re@tangle.

Et fi le Rectangle dont on veut fcavoir la mefure,
eft un Quarré: il faut fcavoir combien un de fes
Cotez contient de Toifes, de Pieds, oude Pouces s
& le maltiplier par lui-méme ; & le produit vous
en donnerala mefure

11. Un Gnomon, eft
une partic d'un Pa. B E <

rallelogramme compo- | \L; .
fée d’un des Parallelo- :
grammesqui fontalen- gl S H

tour du Diamerre , & \ M
des deux Supplemens.

Ainfi dans le (lu:zrré
ABCD, leQuarré FE,
avec les deux Supple-
mens AG, GC, eftun
Gnomon,

Et

.
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Etpourle déﬁgncr, ondécritune portion de Cex-
- ¢cle, {emblable aKLM , que I'on fait paffer par ce
Quarrd, & par ces deuxSupplemens, & quel’on
marque avec trois lettres , comme eft ici marqué le
Gnomon KLM.

PROPOSITION L
THEOREME I

Si de denx Lignes droites o Pune eff cou-
pée en tant de parties que P'on voudra:
les Retlangles compris de la non - cou-
pées € de chacune des parties de la
coupée 5 font égaux au Reflangle des
deux toutes,

TE fuppofe que des deux Lignes AB, &C, la
premicre AB foit coupée comme I'en voudra,
" parexemple, auxpoints D, & E. Cela érant,
jedis, que les Re@angles compris de la non-cou-
pée C, &de chacune gcs parties dela coupée , fca-
voir AD, DE, EB, pris enfemble, font égaux
au Rectangle des deux toutes AB, & C. Pourle
prouver ,
Elevez au Point A laLignedroite AF perpendi-
culaire 4 AB, parlari.du
1. & dgale 4C, parlaz. B G-
du1. Puis, par les Points
F, & B, mecnez lesLignes c
FG, BG, paralllclcs aAB, .
& i AF, parla 1. dut. o
Elevez auxli’oints D,&E, A DE B
les Lignes droites DH , EI,, perpendiculaires iAB,

qui
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ui feront aufli parallelesd AF. Celapofé :

Puifque AF eft égale 3 C, ileftdvident que
Parallelogramme AG eft le Re@tangle des de
toutes AB, & C. 1l cft d'ailleurs ¢vident que
Recangle AH eft compris de la non-coupée C
ou de {on égale AF, &de AD, qui eft ]a premui
re partie de la coupée AB. ;

Deplus, lesLignes DH, & E__H ] P
El,¢rant égales a AF,parla

34.du 1. oud Cfon égale: C
les Parallclogrammes DI,

_EG, f_ont les Re&angl;s ATDE B
compris de la non-coupée

.C, &dechacunc des autres parties de Ja coupée
AB. OrtouscesRe&tangles AH, DI, EG, con-
“viennentavecie Reétangle AG. Donc ils lui font
égaux, parle8. Axiome; Ce qu'il fallirdémon-~
trer.

REMARGQUE

Your verifier cecy en nombres: Prenez par exem-
pleles deux nombres 10 & ¢. Divifez 10 en trois
parties, tellesqu'il vous plaira, comme 5, 3, &
2. Multipliez 10 par 6: il viendraéo, qu fera
le Rectangle desdeux nombres entiers. Aprés cela
multipliez aufli§, 3, &2, par6: & il viendra
30, 18, & 12, qut feront les Rectangles du
nombre entier 6, & de chacume des parties du
nombre 10. Enfin ajoiitez les trois ReQangles 30,
18, & 12: &lafommefera 6o, quielt egale au
Reftangle compris des deux nombres enuers 10
& 6.

P R O-



LIVRE SECOND. g7

PROPOSITION 11
THEOREME IL

Si wne Ligne droite et coupee comme l'on
‘voudra : les Reltangles compris de la
toute €~ de chacune de [es parties, [ont
cgaux au Quarré de la ronte.

E fuppofe que lf‘ LxgnchB foiv o FE

coupée comme l'onvoudra, par

exemple, au PointC. Et je dis ,
que les Rectangles compris de la tou- N
te AB, & de chacune de fes par- )
tics AC, CB, pris enfemble, font £ C j
égaux au Quarré de AB. Pour le :
prouver ,

Décrivez fur ABle Quarrd AE, parlag6.dur.

& ¢levez au Point C la Ligne CF perpendiculaire 4,
AI{S_, qui fera aufli paralleﬁ: aAD, ouaBE. Cela
of¢ :
d Puifque AD eft ¢galed AB, le Parallelogramme
AF cft le Retangle compris de la toute AB, &de
la partic AC. De méme, CF éuant cgale 4 AD,
ou i fon dgale AB, le Parallclogramme CE cltle
Rectangle compris de latoute AB, & de fon autre
partic CB. Or les Rectangles AF, CE, convicn-
nent avec le Quarré AE, ?ui a ceé fair fur la oute

AB. Donc ces Rectangles font égaux a cc Quarrc ;
Ce qu il falloit démoncrer. . .

REMARQUE

Pour verifier ceci dans unnombre: Prenez s par
Tumc 1. E cxem-
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exemple, 10, &ledivifez endeux parties, com-
me-7,& 3. Cela €rant: le Retangle du nombre
entier 10 & de fa partie 7, ¢ft 70. Le Reftangle du
méme nombre 10 & de fonautre partie 3, elt 305
ajoiicez ces deux nombres, cela fait 1o0. Lequel
nombre eft égal au Quarré de 10.

*PROPOS.TTION Il1
"THEOREME IIIL

Si une Ligne droite eft coupée comme I'on
voudra : le Retangle de la toute, ©~
del'une de [o5 parties o eff égal au Reitan-
gle des deax parties , & au Quarré -
de la pariic premierement prife.

% fuppole quelaLigne ABfoit
J coupée comme I'on voudra,:
par exemple au Point C. Cela
¢rant, je dis que le Rectangle
de latoute AB, & del'uncdeles

ties , par exemple AC , eft . C B
}:%1;1 au Igc&mglcpdes deux par- A
ties AC, CB, & au Quarré delapartie AC, qui
avoit &eé premierement prife. Pourle prouver,

Elevezau Point A la Ligne AE perpendiculaire 4
AB, &égaled AC. Mencz par le Point E la Ligne
EF parallele 4 AB; & parle Point B la Ligne BF
parallele 4 AE; & au Point C ¢levezla Ligne CD
perpendiculaired AB, qui feraaufli parallelea AE,
oua BF. Cela pofé:

Puifque AE eft égalc a AC, ils'enfuit que AD
cft le Quarré de AC, par la 1. Remarquede 1 4.

du
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du 1. Et puifque CD eft dgule 4 AY, ouid AC,
fon égale, il s’enfurr que CF eft le Rectangledes.
deux parties AC, CB. Or le Quarré AD, &le
Rectangle CF , convienneut avec AF, qui eft le
Rectangle de la toute AB, & de_la parric AC.
Done le Retangle AF eft égalau Rectangle CF,
&au Quarrd AD ; Cequ'il falloit démontrer,

REMARQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par
exemple, 10 ; divifez-leen deux parties, comme
78& 3. Cela étant, le Rectangle des deux parties
7% 3, eft21. Le (%Jarré de la premiere partie 7,
eft 49. Ajoiitez ces deux nombres, cela faic 7o.
Lequel nombre eft égal au Rectangle du nombre
entier 10, & de fa premiere partie 7.

PROPOSITION 17,
THEOREME IV.

i une Ligne droite eft conpée comme on
vondra : le Quarré de la toute eft égal
aux deux Quarrez des parties 4 O 4
deux Reltangles faits des denx parties,

E fuppole que laLigne AB
foitpl::oupge commge l'on €
voudra , par exemple au

Point F. Ccladc'mnt, Je dis
ue le Quarré de la toute AB 1
2& c’gaclLaux deux Quarrezdes G H
partics AF , FB, & 4 deux A T B
Recangles faits de ces deux .
Ea2 pax-
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parties. Pour le prouver, )

DécrivezfurfaLigne ABle C__~ E D
Quarté AD. Menez la Dia-
gonale CB. Elevez au Peint
¥ laLigue ¥E perpendicelaire T
a AB, qui fera aufli paralle’e G H
a AC, & a BD. Erparle ¥ B
Point I, ou laLigne FE cou- ‘
pe 1a Duagonale CB, menez la Ligne droite GTH
parallcle a2 AB. Celapofé:

Puifque les Lignes AC, AB, qui font les Cotez:
du Quarré AD, font égales, il s’enfuic (parla g.
Prop. du 1.) que le Trangle ABC a les Angles
ABC & ACB, fur la BazeBC, dgaux ente'eurx,
Drailleurs, les Lignes GH & AB ¢rant paralicles,
& la Ligne C1B tombant deflus, | Argleexterieur
GIC cft égal 2 fon oppof¢interienr ABC, parla
29.du 1. OrP'Angle ACBeft ézalil’Angle ABC.
Donc I'Angle ACB, ou GCI, cft ‘galal’Angle
GIC. Et par confequent dans le Triangle cGlles
Cdrez CG, GI, quifoliticnnent ces deux Angles ,
font égaux entr'eux, parla¢.dur.

Dailleurs , puifque dans l¢ Parallclogramme
GE, I'Angle GCE cit droit, érantundes Argles
duQuarré AD: ils’enfuic ( parlaz. Remarquede
L1 46. Prop. du't. ) que cc Parallelogramme GE a
fes quatze Angles droits. Et puitucles deux Cotez.
CG, Gl, qut font alentour d'un de cos Ang!cs
droiis, fourdgaux entr'eux @ ilsenfuir {parla 1.
Remarque de la méme Prop. ). que ce Par:llelo-
gramme GE eft le Quarré de GI, oude fon égale
AF. Deméme, puilquelesLignes AC,FE, lont
paralleles, & que la Ligne BIC tombe deflus: I'An-
gle exterieur FiB eft egal 2 fon oppold interieur
ACD. Mais I'Anglé 'ABC eft dgala ACB.  Donc
I"Angle ABC, ou EBI, eft dgal 4 I'Angle FIB,
Et par.coniequent dans e Triangle BFI [es deux
Corez F1, EB , qui-les folticnnent , (outlauﬁi

. : ¢gaux
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égauxemtr'enx. D'ouil fuir quele Parallelogram-
meFH, quiadeux Cdtez ¢gauxalentourdel'An-
gle droit 1¥B, eft le Quarré de lapartieFB. De-
plus, AL ID, fontdeux Parallelogrammes Rectan-
gles, puilque leurs Corez oppofez font parallcles,
& que les Angles A, & D, étantdroits, tousles
autres le fontavfli. Or Aleft le ReGtanglede AF,
FI, oubiende AF, FB; & IDeft le Rectangle de
DH, HI, ou de leurs égales AF, FB. Mais ces
deux Rectangles Al, 1D, avec les deux Quarrez
GE, FH, conviennent avec le Quarré AD. Done
ce Quarré Jeur eft égal; Ce qu'il falloit démon-

er. ~

I. REMA R'Q_U E.

11 {uit de cette Propofition , que quand deuxLi-
gnes droites paralleles aux Corezd'un Quarré, cou-

nt Ja Diagonale de ce Quarré en un meme Point »
r:s Parallelogrammes qui fe, fontalentour du Dia-
metre font des Quarrez.

II. REMARQUE

Pour verifier ceci dansun nombre : Prenez, par
exemple, 10, &ledivifez en deux parties comme
7& 3. Celadtant, le Quarré de 7 ei{ 49 ; leQuar.
téde 3 eft 9 5 le ReCtangle des deux parties 7 & 3 5
et 21. Ce méme Re@angle pris encore une fois
eft encore 2t. Ajolitez ces geux Quarrez & ces
deux Re@angles, cela fait 100, Lequelnombreeft
€gal au Quarré du nombre enticr 10,

E; ' ? R O-
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PROPOSITION /.
THEOREME V.

S une Ligne droite eff coupée en deux par-
ties égales , € en deux inégales: le
Rettangle compris des deux paries iné=

. galesy avec le Quarré de la partic dw
milien, [ont éganx an Quarrédelamoi«
tié dela toute, B

T fuppofe (Auc la F G P
Ligne roite : 7

AB foit coupée en : R
deux parries éga- K LiX )
lesauPointC, &
en deux inégales
au Point D. Cela | - D
duant, je dis que A c B

le Rectangle compris des deux parties inégales AD,
DB, avee le Quarrd de la partie du milieu CD,
font dgaux au Quarré de la moitié dela toute CB.
Pour le prouver,

Décrivez fur CBle Quarrd CF 5 tirez la Diago-
nale BE ; élevez au Pomnt Dla Ligne DG perfen-
diculaire 4 AR, quiferaauffiparalleled BF, & 4
CE. Duisparle Point H, ot la Ligne DG coupe
Ja Diagonale, menez la Ligne droite IHK paralle-
le 4 BA. Enfin mencz par%c Point Ala Ligne AK
parallele 3 CE. Celapofd: h

Il fuit de la 1. Remarque fur la Propofition
. précedente , que LG eft un Quarté, i fcavoir,
<clui de LH, ou de fon égale CD. Par la mé-

' me
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me raifon, DI eft aufli un Quarrd; & partant
DH eft dgale a DB. Parconfequent le Rectangle
AH eft le Reétangle compris des deux parties ind-
gales AD, DB. Defortequ’il nes’agit plus que de
prouver que le Re&tangle AH avecle Quarré LG,
font égauxau C&ané F. Pourleprouver,

Les Redtangles CH, HF, font {ganx cntr'eux,
rarla43.du . Si donc on leur ajoite le Quarré
DI, les Rectangles C1, DF, feronraufli dganx
entr’eux. Mais le ReGtangle AL eft égal 4 CI,
par la 36. Prop. du 1. Doncil eft auffi €gal 4 DF.
Maiutenant , fia ces deux chofes ¢gales on ajolite
le Rectangle CH: le Rectangle AH fera ¢gal au
Gnomon MNX. Etfi I'on ajoiite & ce Rectangle
& i ce Gnomon Je Quarré LG: le Re&angle AH
& le Quarré LG, pris enfemble, feront égaux
au Gnomon MNX & au Quarré LG, prisauffi
enfemble.” Or ce Gnomon & ce Quarré compo-
fent le Quarré CF. DoncleReétangle AH, avec
le Quarré LG, font égaux au Quarré CF; Ce
qu'il falloit démontrer. _

REMARQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez,
parexemple, 20. Divifez ce nombte en deux par-
ties égales 10 & 10 ; & en deux incgales 17 & 3.
Cela ¢rant, le nombre du milieu fera 7. Mult-
pliez maintenant 17 par 3; le Produic eft 1.
Quarrez le nombre 7, vous aurez 49. Ces deux
nombres jeints enfemble font 100; qui eft le
Quarréde 10, oudelamoitidde 20,

E 4 P R O
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"PROPOSITION VI
THEOREME VL

Si une Ligne droite eft coupée en denx par-
ties égales, € quon lus ajoutedirete-
ment une autre Ligne droite: le Reftan=
gle compris de la toure ¢ delajoisee,
comme d’'une feule Ligne, € de Pajois-
téey avee le Quarré de la moitié de la
toute, font ganx au Quarre de la moi-
1€ de la teute & de Pajosstée, comme
d’une feule Ligne.

E fuppofe quelaLi- F E
gne droite AB {oit M
coupde en deux par-
ties cgales auPoineC, L___KIO ~ NH Yo
& qu'on lui ajolie di-
re&cmcntl la Ligne
BD. Cela ¢rant, je dis A T B

quele ReGangle com- ]

pris de AD, BD, avec le Quarrd de CB, font

¢eaux au Quarré de CD. Pour le prouver ,
Déerivez {ur la Ligie CD le Quarré CE 4 tirez
la Diagonale DF ; ¢levezau Point B la Ligne BG
“perpendiculaite a AD, qui fera auofli parallele a
DE, &aCF. Puis, parlePoint H, oula Ligne
BG coupela Diagonale, menczla Ligne IHL pa-
rallcle 3 AD. Entin menez parle Point A la Ligne
AL paralicle 2 CF. Celapofé:
. Puifque

~
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Puifque,par la premiere Remarque dela 4. Prop.
Bleftun Quatré: Dlelt épale 3 BD, & ainfi Yc
Rectangle Aleftle Rc&ang%c comprisde AD, BD.
Par la mémeRemarque , KG cftaufliun Quar- -~
¢, &le Quarr¢deKH, oude {on cgale CB. De--
forte qu'il nie s'agit plus que de montrer que le
Rectangle Al, avecle Quarré KG ,. font égauxau
Quarré CE. Pour le prouver ,

Les Rec¢tangles AK & CH ,. qui font conftituez
fur Bazes égales, & entre mémes Paralleles, font .
€gaux cntreux, par la 36. Prop. du 1. Mais les
Rectangles HE & CH font aufli égaux entr’eux,

xla 43. Prop.du 1. Erainfile Rectangle AK &
c Rectangle EH , qui font égaux 4 un méme Re@-
angle, font ¢gaux cntr'eux. Sidonc onleur ajoine
le Rectangle C1: le Rectangle Al fera égal au Gno-
monp MNO. Maintenant, fi onajolited ce Re&-
angle & 4 ce Gnomonle Quarrd KG: le Reétan-
ik Al, avecle Quarré KG, fera ¢gal au Gnomon

ANO, avec ce méme Quarré KG. Or ce Gno-
mon & ce Quarré compofent le Quarré CE. Donc
le Re@tangle Al & le Quarré KG font égauxau
Quarré CE ; Ce qu'il falloit démontrer.

REMARGQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre: Prenez,
parexemple, 10. Divifez ce nombre en deux par-
ties égales § & 5. Ajoliez 3 4 10, cela ferars.
Cela ¢ranr, le Rectanglede 13 & dej, eft39. Le
Quarré delamoitié geft 25. Or3g9 & 25 font 643
qui eft zuih la valeur du Quarré du vombre 8,
compof¢ de la moiti¢ §, & dunombreajolieé 3.
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PROPOSITION VII
THEOREME VIL

Si une Ligne droite eff coupce comme I'on
voudra: le Quarré de la toute; © le
Qsnarré de Pune de [es parties, fone
égaux an Quarré de Lautre partie, ¢
adeux Reflangles faits de latoute ¢~ de
la partie premicrement prife.

E fuppofe que la Ligne AB C ED

foit coupde comme l'on
voudra au Point F. Cela

éiant, je dis que le Quarré de I
la toute. AB, & le Quarré de G H
P’une de fes parties, par exem- K B

ple de AF, font égaux au :
Quarré del'autre partie FB, & d deux Retangles
faits de la touse AB & dela partic AF, qui avoit
été premierement prife, Pour le prouver ,

Décrivez fur la Ligne ABle Quarré AD; me-
nez la Diagonale BC 5 ¢levezau Point F la Ligne -
FE perpendiculaire 2 AB, qui feraauffi parallele &
AC & a BD. Puis, par le PointI, ou Ia Ligne
¥E coupe la Dia‘gonalc , menezla Ligne GIH pa-
rallele 2 AB. Cela pofé:

Puifque AD eft un Quarré , AC eft {galed AB5 .
& par confequent le Reétangle AE eft compris de
latoute AB, &de fapartie AF. D'ailleurs, puif~
que FH & GE font des Quarrez, par la premiere
KRemarquedeja 4. Prop. lc Rectangle GD compris
de CD, qui eft égale 4 AB, & de CG, quieft -

: dgale
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égalca GI, oud AF , cftauflicomprisdc AB, &
de AF. De forte qu'il ne s’agit plus que de prou-
ver que le Quarré AD; & le Quarré GE, font
¢gaux au Quarré FH, & aux deux Rectangles AE,
& GD. Pour le prouver, ]

Le Quarré AD eft déjadgalau Quarrd FH, &
aux deux Re&angles AE, ID, pris enfemble,
parle 8. Ax. Sidonconleurajoiite le Quarré com-
mun GE: il s’enfuivra que {c Quarré AD, & le
Quarré GE, feront €gaux au' Quarré FH, an
Redtangle AE, au Reétangle ID, & au Quarrd
GE. Mais le ReQangle 1D, & le Quarré GE,
compofent enfemble [e Rectangle GD. Et partant
le Quarré AD, &le Quarré GE, font dgauxau
Quarré FH , & auxdeux Rectangles AE, & GD;
Ce qu'il falloit démontrer.

REMARQUE.

~

Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par
exemple, 10; &ledivifezen 7 & 3. Cela érant,
le Quarré du nombre entier 10 eft 100. Le Quarré
de la partie 7 eft 49. Cesdeux Quarrez fonten-
femble 149. Dailleurs le Quarré de Pautre partie
3,eft 9; leRectangle compris dunombre entier
10 & de la partie premierement prife 7, eft 7o.
Le méme Re&tangle pris une feconde fois eft enco-
1e70. Or9, 70, & 70, fontaufli 149,

Eé PRO-
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PROPOSITION VIIL
THEOREME VIII.’

Si une Ligne droite eft coupce comme lom
voudra : quatre-fois le Reflangle com=
pris de la roure & de Fune de (s par-
ties, avee le Quarré de Iautre partie
font éganx an Quarré de la toute - de

- la partic premicrement prife comme
d’une [eule Ligne.

E fuppofe que la Ligne AB {oit coupée comme
I'on voudraau Poine C. Cela crant, je dis que
guarre-fois le Retanglede AB, CB, avec le.

Quarré del'autre partie AC , font égaux 2u Quarrd
delatoute AB, & de la partic premierement prife.
CB, commed une fenle Ligne. Pourlc prouver,

. Coutinuez ABvers D,
" & faires BD €gale 4 BC.

Puisayantdéenie fur laLi- R
AD le Quarré AE, me-
nez la Diagonale DF. Ele- T Ko P

) Ol
vez aux Points B & C les
\ NN

Perpendiculaires BG & CI, L M
qui feront aufli paralleles L\/ S
aAF& da DE; & parles g < T b

Poinrs H& K, o BG &
Cl coupent la Diagonale DF , menez les Lignes
LHM & OKP paralleles 3 AD. Celapof¢:
Premicrement ( par la premiere Remarque de
la4.Prop.) BM & LG fontdes Quarrez. Enfuite
. . de

I G E -
|
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de quoi NQ & O1 font auffi des Quarrez. Or puif-
que BM eft un Quarré, la Ligne BH eft cgale 3
BD; laquelle ayant éié faite €galed BC, il s'en-
fuir que la Ligne BH eft ¢galed BC, &ainfique
le Rectangle CH eft un Quarré. Etd’autant que les
Quarrez BM & CH ontle Cété BH commun, il
senfuit que ces deux Quarrez font égaux entr’cux.
Et par la méme raifon, les Quarrez CH & NQ_font
anfft égaux, puis quiils ontle Coté NH commun.
D'odl fuit queles Quarrez BM, NQ,, forr égaux
entr’eux » puis qu'ils font tous-deux égaux a CH.
Cela drant, HM eft égal 4 HQ, putique cc font
les C6tez de Quarrez égaux. Etpartant HP eft en-
core un Quarré égal aux trois autres. Enfuite de

uoi il eft évident que les Re@angles AH & LQ
?Ont compris de latoute AB & de {a partie BC. Et
puifque (par la 43.Prop.du1.) le ReGangle HE
cft égal au ReGtangle AH, il s’enfuit que le Rectan-

le HE cft aufli compris de AB & de BC. Dailleurs
es Rectangles 1Q_& GP €rant fur des Bazes dgales
KQ, QP, & enure mémes Paralleles IE & KP,
font égaux entr'eux ; parla 36. Prop. du 1. Sidonc
on leur ajolite les Quarrez dgaux BM & QM, il
s'enfuivra que QI, pos avec BM, feraéquivalent
iGP, prisavecQM, c'eft i dire auteul Rectan-
gle GM ,ou HE. Erainfile Gnomon RST eft ¢gal
a quatre-fois le Rectangle compris de AB, BC.
Maintenant fi 4 ces detix chofes égales on ajolite le
Quarré OI, qui eft leQuarréde OK, oude AC
fon égale: il s’enfuivra que quatre-fois le Rectan-
gledc'AB, BC, avecle Quarré de AC, font égaux
au Gnomon RST , avec le Quarté Ol Or ce
Gnomon & ce Quarré compofent enfemble le
Quarré AE. Donc quatre-fois le Reétangle de AB,
BC, avecleQuarréde AC; font gaux au Quarsé
AE; Cequ'il falloit démontrer.

Ev~ "Rk-
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REMARQU E.

Pour verifier cecidans un rombre: Prenez, par -
excmple, 8; & ledivifezen 6 & 2. Celadunt, le
Rectangle du nombre entier 8, & de fa partic 2 , eft
16 ; & quatte-fois ce Rectangle eft 64. Dzilleurs
Ie Quarré de l'autre partic 6, cft 36. Or 64 & 36
font100. Ceque vaur aufli le Quarré du nombre

. 10, quieltcompof€ du premier nombre 8, & de

fa partie premierement prife, afcavoir 2.

PROPOSITION IX.
THEOREME IX

Siune Lignedroite eff coupée, en denx par-
ties égales o ¢ en deux snégales o les
Qunarrez des deux parties sncgales font
doubles du Quarré de la moitic de la
voute y € du Quarré de la partic du
miliex, ‘

foit coupée en deux par-
tics égales au Point C, & 3
en deux inégalesau Point? 5
& que la partie du milieu foic
CDq. Cclzpétam » jedisqueles A cbBs
Quarrez des deux parties inégales AD , DB, font
doubles du Quarré dela moitié AC, & du Quarré
dc laparric da milicu CD. Pourle prouver,
Flevez auPoint Cla Ligne CE perpendiculaize &
AB, & ézlca AC, Menez au Point E les Lignes
. i drones

]E fuppofe que laLigne AB ®
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droites AE , BE. Elevez auffi au Point DlaLigne
DF perpendiculaire 4 AB; & du PointF , o’ Ia
Ligne DE coupe BE , abaiflez la Ligne FG perpen-
diculaire 4 CE, qui feraaufli paralleled CD. En.
fin du Point A au Point F menez la Ligne droite
AF. Celapof¢:

Puifque par la conftruction le Triangle ACE eft
Ilofcele, les Angles AEC & EAC , fur la Baze
AE , font dgaux entreux. Et puifque I'Angle
ACE eft droit, lesdeux Angles AEC, EAC, qui
font égaux, valent chacun undemi-droit. Etpar
la méme raifon les Angles CEB, CBE , valent aufl
chacun un demi-drote. Par confequent I’Angle
AEB, ou AEF, qui eft compof¢ de deux de ces
Angles, eft droit. Deplus , puifque dansle Triangle
EGF I'Angle EGF eft droit, & que I'Angle GEF
vaut un demi-droit, I'Angle EFG vaut aufli un
demi-droit. Dot il fuit que les deux Cotez GE ,
GF, quiles fotitiennent , {ont é%aux entr’eux , par
la6. Prop. du 1. De méme, puifque dans le Trian-

gle FDB I'Angle FDB eftdroit, & que I’Angle B:

vaut un demi - droit, I'Angle DFB vaur aufli un
demi-droit. Par confequent les Cotez DF, DB,
qui les folitiennent, {ont égaux entr’eux.

Enfuite de quoi , puifque le Coté AE fofirient
¥'Angle droit ACE , {on Quarré eft égal aux Quar-
1z de AC & de CE, par la 47.Prop. du 1. Et
puifque ces deux Quarrez fomt égaux, ils'entuic
que le Quarré de AE eft double du Quarré de AC.
De méme , puifque le Coté EF (oitient I'Angle
droit EGF , fon Quarré eft égal aux Quarrez de
EG & dec GF. Et puifque ces deux (%nrrez fonr
¢gaux, il s'enfuit que le Quarrd de EF eft double
du Quarré de GF, oude fon égale CD. Erainfiles
deux Quarrez de AE & de EF font doubles des
deux Quarrez de AC & d¢ CD. OrleQuarré de

- AF , quifouient !’ Angle droit AEF, eft égal aux
deux Quarrez de AE & de EF. Donc le Quarré 1;.];
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AT et double des deux Quar- r

rez de AC & d2 CD. Muis

les deux Quarrez de AD & F

de DF, qui comprennent

I'Angle droit ADF, fout

c'g:m:; au Quarié de AF. A CDB
Dond les deux Quarrez de AD & de DF, oude
BD fon égale, font doubles des deux Quarrez de
AC&deCD; Cequ'il falloir démontrer.

REMARGQUE.

- Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, par

exemple, 12. Divilez ce nombre endeux parrics
dgales 6 & 6; & en deux inégales 10 & 2. Cela
érant , le nombre du miliecu fera 4. -Maintenant les
Quarrez des deux parties inégales font 1co & 45
qui enfemble font 104.” D'ailleurs le Quarré de la
moitié 6 eft 36 ; le Quarré de la partie du milicu 4
elt 16; 16 & 36 font g2, quin'elt que la moitid
de 104, oudont 104 cft le double.

H

9:\’05)'\05).(0
LI IO I

CPOININE
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o
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PROPOSITION X
THEOREME X

Siune Ligne droite eff coupée en denx par-
ties égalesy” € qu'on lus ajonte direfte=
ment une autre Ligne droite: le Quar-
ré de la toute ¢ de Dajoutée, comme
d'une [ewle Ligne o avec le Quarre de
Pajoiitée, [omt doubles du Quarré de la
moitié de la toute , €~ du Quarré de
ls moitic de la toute ¢ de lajodtée,
comme d'une [enle Ligne.

E fuppofc que la Ligne ;
AB (lc))iot coupée endeux 2 E
parties dgales au Point

C, &qu'on lui ajoiite direc- B In
tement la Ligne BD. Cela N
éant, je dis que le Quarré

de AD & le Quarré de BD, G

prisenfemble , font doubles des deux Quarrez de
AC & de CD. Pour le prouver ,

Elevez au Point C la Ligie CE perpendiculaire 2
AB, & ¢galea AC, ou 1CB. DuPcint A an Point
E menez la Ligne droite AE. Puis par le Poine D
menez la Ligne FDG parallele  EC, ouperpen-
diculaire 4 AD; & par le Point E la Ligne EF pa-
ralicle 3 CD. Tirez du PointE, par le Point B, fa.
Ligne droite EBG, filongue, quellerencontre la
Ligne FDG au Point G. Enfin du Poin: A au Point

G me-
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G menez la Ligne droite AG. E F
Celapofé,

Puifque les Li%ncs AC,
CE, font égales , les Angles B D
CAE, CEA, fur la Baze, A
font égaux entr'eux. Or
I'Angle ACE eft droit. Donc G
les Angles CAE , CEA, valent chacun un demi-
droit. De méme, puifque dans le Triangle ECB
les Cotez CE, CB, font égaux, & que I'Angle
ECBelftdroit, chacun des Angles CEB & CBE,
vaut un demi-droit. Et par confequent I'Angle
AEB cft droit. Maintenant les Angles CBE &
DBG, qui font oppofcz aufommer, font égaux
entr'eux. Mais I'Angle CBE vautundcmi-zﬁoic.
Donc I’'Angle DBG vaurauffi un demi-droit. De- "
plus, dans le Triangle BDG l'Angchcf’cdroit-,
doncl’Angle DGB vaut aufli un demi-droit. Et par-
tant les Cotez DB, DG, qui folitiennent les An-
glcs DGB, DBG, font dgaux entr’eux , parla 6.

u 1. De méme, dans le Triangle EFG I'Angle F
eft droit, puis qu'il eft oppof¢ aI'Angle C. Mais
I'Angle EGF vaut un demi-droit. Donc I'Angle
GEF vaut aufli un demi-droit. Er partant les Cotez
FE, FG, qui les foiitiennent , font aufli égaux en-
tr'eux, parlaé.dur.

Enfuite de quoi, puifque du Triangle ACEI'An-
ﬁlc ACE eft droit, le Quarré deA%cﬁ égal aux

eux Quarrez de AC & de CE, parlagy.dur.
Etpuifque ces Lignes font dgales , le Quarré de AE
elt double du Quarré de AC. De méme, puifque
du Triangle EFG I'Angle EFG eft droit, leQuarré
de EG cft ¢gal aux deux Quarrezde EF & de FG.
Er puifque ces Lignes font égales, le Quarré de
EG eft double du Quarrdde EF, ou défon égale
CD. De forte que les deux Quarrez de AE & de
EG, fonrdoubles des deux Quarrez de AC & de
CD. Or le Quarré de AG, qui {ofirient l'Adng_l'c

‘ roit
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droit AEG, eft ¢gal aux deux Quarrez de AE & de
EG. Donc le Quarré de AG eft double des Quar-
rezde AC & de CD. Mais les Quarrezde AD & de
DG , qui comprennent I'Angle droit ADG, font
égaux au Quarré de AG. Doncles Quarrez de AD
& de DG, oude BDfon¢gale, font doubles des
Quarrezde AC & de CD 5 Ce qu'il falloit démon-
trer.

REMARGQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre: Prenez, par
exemple, 10. Divifez ce nombre en deux partics
dgales & 5. Ajoilitez 2d 104 celaferarz. Cela
étant, le Quarréde 12 eft 1445 Ie Quarréde 2 cff
4; ces deax nombres font enfemble 148. Drail-
leurs le Quarréde geft 25 ; le Quarré de 7eft 49.
Ces deux nombres font enfemble 74, qui cft la
moiti¢ de 148 , oudont 148 eft le double.

PROPOSITION X1I
PROBLEME I

Cosuper une Ligne droite donnée, de telle
Jorte que le Reftangle delatoute, ¢ de
Punede fesparties, foit égal an Quarréde
Vautre partie. .

E fuppofe que la Ligne droite donnde foit AB ;.

& je propofe de lacouperdetelle forte , que Je

“ Reétangle de la toute AB, & del’'une defes

fanics » foir égal au Quarré de I'autre partie. Pour
e faire,

Décrivez fur ABle Quarré AC. Coupez le €6-

’
te
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té AD en deux égalementau Point E. Du Point E
au Point B menez la Ligne droite EB. Prolongez
EAversF, & faites EF dgalea EB, Décrivez fur
AF le Quarré AH ; & prolongezle Coté HG juf-
qu'en 1. Cela érant, jedis ¢ B
que la Ligne AB eft cou-
pée au Point G commeila | 5 H
€té propolé ; ceft a dire
de telle forte,que le Reckan- |

le de la toute AB, &de

a. partie BG, eft gal au D E A F
Quarré del’autre partic AG. Pour le prouver,

Puifque la Ligne DA eft coupée en deux parties

€galesau Point E, & quelaLigne AF lui eft ajoli-
tée: leRectanglede DF, & deFA, oude FH{on
¢gale, (c'eft 4 dire le Rectangle DH, ) avec le Quar-
ré delamoitid EA, fontégaux au Quarré de EF,
oudefon égale EB, parla6.Prop. Or les Quar-
rezde AB & de EA font ¢gauxau Quarré de EB,
parla 47. Prop. du 1. Donc le Rectangle DH, & le
Quarrede EA, font égaux aux Quarrezde AB & de
EA. Oftant donc le Quarré de EA de ces deux Touts
dgaux, aufquels il eft commun, il refltera le
Rectangle DH égal au Quarréde AB, c'eft i dire
-au Quarré AC. Que fi maintenant de ce Re(an-

le & de ce Quarrd, quifont égaux, l'on ote le.
Redtangle DG, qui leur eft.commun, il refterale
Quarre AH égal au Rectangle IB. Or le Quarré
AHeftle Quarré de AG, & leRectangleB eft le
Rectangie compris de CB, ou de AB fondgile,
& de BG. Ileitdonc vraide dire, que la Ligne AB
aérécoupée comme il a €eé propofc 5 Ce quil fal-
loit faire , & démontrer. .

REMARQUE.

T eft impoffible d"exprimer en nombre la quan-
tité des parties AG, GB, dela Ligne AB coupe
fui-
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fuivant la Prop. précedente; parce que quelque
nombre de parties qu'on puiffe ateribuer a la” Ligne
AB, il eft impoflible que AG, ouGB, contuen-
ne un nombre déterminé de ces parties.

PROPOSITION XII
THEOREME X1

Aunx Tria;zgle; Amblygones, le Quarré
du Coté qui [oitient I Angle obtus eff plus
grand que les Quarrez, des denx amres

; Co‘tzz; de la guantité de deux Rellan-
gles s chacundefquels eff comprisde I'un
des Cotez alentonr de P Angle obtns, &
[eavoir de celus fur Ic’quel etant prolongé
tombe la Perpendiculairedel’ Angle op-
pofés & delaparticcomprife entre cer-
te I’erpmdiml}zife e~ U Angle obtus, .

E fuppofe qu'au Triangle ‘ A
J ABC l'AngIe ABC foit

obtus. Cela érant, aprés
avoir prolongé 'un des Co-
tezalentour de I'Angle ob-
tus, comme CB, vers D, ¢ B D
& avoir abaifl¢ de l’AngIc Al Lignc AD perpen-
diculaired CD: Je dis que le Quareé de AC cft
plus grand que les deux Quarrez de CB & de BA,
de la quantité de deux ReQargles, chacun def-
quels feracomprisde CB, & de TD. Pour e prou-
ver,

Ia
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- LaLigne CD érautcoupéc au Point B, il s'en-
fuit ( par la 4. Prop. ) que le Quarré de la toute
CD c({’ ¢gal aux deux %:rrcz des deux parties
CB, BD, & i deux Reltangles compris de ces
deux mémes parties. Donc fi & ces deux Touts
égaux l'on ajofite le Quarré de DA, il s'enfuivra
que les Quarrezde €D & de . A
DA feront égaux aux trois

Quarrezde CB, deBD, &

de DA, & 3 deux Reftan-

gles compris de CB & de .
BD. Mais le Quarrdde AC € B D
{parla 47.Prop.du1.) eftégalanx deux Quarrez
de CD & de DA. Doncle Quarré de AC cft égal
aux trois Quarrez de CB, deBD, &deDA, &
4 deux Rectangles compris de CB & de BD. D'ail-
leurs le Quarré de BA eft égal aux deux Quarrez de
BD & de DA. Prenant donc le Quarré de BA, au
lieu de ces deux Quarrez : il s’enfuivra que le Quar-
ré de AC fera égal aux deux Quarrez de CB & de
BA, & ideux Rectanglescomprisde CB & de BD.
Et ainfi le Quarré de AC eft plus grand queles
deux Quarrez de CB & de BA , de la quantité de
deux Reltangles compris de CB & de BD; Ce
qu'il falloir démontrer. »

i
&

P R O-
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PROPOSITION XIIIL

THEOREME XIL

Aux Triangles Oxygones o le Quarré du
Coté qui [outient I Angle aigu eft plus
perit que-les Quarrex des dewx autres

" Citez, de la quantité de deux Reftan-
gles o chacun defguels eft compris de
Pun des Cotez, alentour de I’ Angle asgu,
a [cavoir de celus [ur lequel de I Angle
oppof¢ tombe la Perpendiculaire , €~
de la partic comprife emtre cette Per-
pendiculaire ¢ U Angle aigu.

E fuppofe quauTriangle ABC A
I'Angle C foitaign, & qu'a-
“ yant fait tomber de I'Angle A
laLigne AD perpendiculaire 4 la
Ligne BC, quicft P'undes Cotez B D C
qui comprend I’ Angleaigu , cette Perpendiculaire
tombe entre B& C. Cela éuant, jedis que le Quar-
ré du Coté AB, qui folitient I'Angle aigu C, eft
plus petit que les deux Quarrez des deux autres
Corez AC, BC, de la quantité de deux Rectan-
gles, chacun defquels fera compris du Coté BC,
ﬂui eft alentour del’Angle aiguC, & fur lequel
e I'Angle oppof¢ tombe la Ferpendiculaire AD,
& de la'paruie DC comprife entre cette Perpendi-
culaire & I'Anglcaigu. Pourle prouver,
La
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LaLigne BC ¢raur coupécau Poinz D, il s'en-
senfuir (par la 7. Prop.) que le Quarré de Ia
toute BC, % le Quarré del'une dz: {cs parties, a
fcavoir DC, font (gauxau Quarré del'autre par-
tie BD, & a deux Rectangles compris de BC & de
DC. Sidonc aces deux Tours égaux P'on ajoie le
Quarré de AD : il s'enfuivra que A
les trois Quarrez de BC, de.

DC, & de AD, feront ¢gaux aux

deux Quarrez de BD & de

AD, & adeux Re@angles com- B D [

pris de BC & de DC. Donc fi nous prenons le
" Quarréde AC, aulicudesdeux Quarrezde DC &
de AD, auxquels ileft €gal, parla 47. Prop. du
1. il s'enfuivra que les deux Quarrez de BC & de
AC feront égaux aux denx Quarrez de BD & de
AD, & i deux Rectangles comprisde BC & de
DC. Dailieurs, le Quarié¢ de ABeft égal aux denx
Quarrez de BD & de AD. Prenant donc ce feul
Quarré au lieu des deux autres, il s’enfuivra que
lesdeux Quarrezde BC & de AC feront dgaux 2u
Quarré de AB, & a deux Redtangles compris de
BC & de DC. Douil fuit quelesdeux Quarrez
de BC & de AC font plus grands quele feul Quar-
réde AB, delaquantité de deux Rectangles com-
prisde EC& de BC 5 ou, cequi eftlameme cho-
fe, quele Quarrd de AB eft moindre que les deux
Quarrez de AC & dcBC, de la quantité de deux
Rectangles compris de BC & de DC; Ce qu'il
falloir démontrer.

AAPAY
GGy
AEMS

P R O-
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PROPOSITION X1/.
PROBLEME IL

Décrire un Quarré égal 4 une Figure -
reétiligne dennée.

E fuppofe que la Figure redtiligne A foit don-
née; & je propofe dedécrire un Quarré égald
cette Figure. Pour le faire, ’

Décrivez premierement ( parla 45. Prop.du 1.}

le Parallclogramme Rectangle BD égal ifa Figure

D,

donnée A, Prolongez le Coté CD vers F, & faites

DF égalea DE. CoupezlaLi- H
gne CFen deux également au [—7 \
Yoint G. Décrivez un demi- c D
Cercle du Centte G, & de G | F
Iintervalle GC; ou GF. En-

fin prolongez li Ligne ED, - B E

jufqu'd ce qu'elle rencontre la Circonference du
Cercle au Point H. Cela érant, je dis que le Quar- .
ré de la Ligne DH eft égal 4 1a Figure rettiligne A.
Pour le prouver,

Du Point G au Point H menez laLigne droite
GH. Celapofé:

Puifque [a Ligne CF eft coupée en deux parries
égalesauPoint G, & endeuxindgalesan PointD:
il'senfure ( parla s.Prop.) queleRectangle com-
pris des deux parties indgales CD, DF, c'eft i
dire le Rectangle BD , & le Quarréde la-partie du
milieu GD , {ont gavx au Quarré de la moitié de.
la toute GF, oudefon égale GH. Mais ce Quar-
réde GH eft égal aux Quarrezde GD & de DH, par
la 47. Prop. du 1. Donc le Retangle BD, &le
Quarré de GD, font égaux aux deux Quarrez de

Tome I. F GD
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GD & de DH. Et partant, fi )12

de cesdeux Tauts égaux 'on ™\
ote le Quarré de GD, qui. o

{eur eft commun, les reftes, & G | B
fcavoir le Re@tangle BD, &
le Quarré de DH, feront B- E
dgaux. Mais le Rottangle BD a dié fait dgalila
Figure ceéliligne donace A. Donc le Quarré de
DH eft aufli egal 4 ceste Figure; Cequ'il falloit
faire, & démontrer.

.ELE-
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DEFINITIONS.

Cercles dgaux, font des Cer-’
A cles dont les Diametres font
) égaux, ou dont les Lignes droi-
7{ tcs menées du Cenure 2 leurs

) Ainfi les Cercles ABC, DEF,
font égaux , jarce que leurs Diametres AC, DF,
font ~ é-

gaux ; ou
farcg que
es Lignes
droites
GB, HE,
qui font
menées du Centre 2 leurs Circonferences, font
F2 - dgales.




P,

B, qu'émnt rrolon-

N
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égales. Mais les Cercles DEF, IKL, font iné-
gaux ; parce que leuss Diamertres DF, IL, font
auégaux , ouparce que les Lignes droites HE, MK,

ui font menées du Centre 4 Jeurs Circonferences ,
?ont incgales.

2. La Tangente d'un Cercle, ou la Ligne qui
le touche, eftune Ligne droite qui touche {a Cit-
conference de telle forte , qu’écant prolongée , elle
ne lacoupe peint, & n'entre pointdans le Cercle.®

Ainfi la Ligne AB eft la Taogente du Cercle
BDE, parce qu'elle touche fa Circonference de
telle forte au Point B C

gée clle ne lacoupe
poit , & n'entre &
poincdans le Cercle. |
3.1aSecanted'un’
Cercle, oula Ligne
qui lecoupe , eft une Ligne droite qui touche relle-
ment {2 Circonference , qu'érant prolongée, elle la
coupe, & entre dans le Cercle.

AinfilaLigne GD cft la Secante du Cercle BDE,
parce qu'elle touche rellement fa Circonference au
Point D, qu'éiant prolongée, elie la coupe, &
entre dansle Cercle,

4 Des Cercles (ont dits {e toucher ['un l'autre ,
quand leurs Circonferences (e touchent faus fe cou-

per.

Ain{iles Cercles ABC, DBE, font dits {e tou-
cher I'un l'autre, parce que leurs Circonferences
: ’ ' e
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" fe touchent tellement au Point B, qu'clles ne fe
coupent poiut.

5. Deux Cercles font dits {e couper I'un I'autre ,
lorfque leurs Circonferences ne (E touchent pas
fimplement, mais qu'ils entrent reciproquement
I'un dans'autre.

Ainfiles Cercles FGD , FGH , fontdits fe cou-
per I'un 'autre, parce que leurs Circonferences ne
fe touchent pas implem:- nt , mais que ces Cercles
entrent reciproquement 'un dans Pautre.

é. La diftance d'une Ligne droite au Centre
d'un Cexcle, eft la Ligne droite qui part du Centre
de ce Cercle, & qui tombe perpendiculairement
{ur cette Ligne. ‘

Ainfi la diftance de la Ligne AB auCentredu
Cercle ABD, eftlaLigneEF, quiparrdu Centre
E, & qu tombe perpendiculairement {ur AB.

‘Dou il {uir que lesdeux Lignes
droices AB, CD, font égale-
mentdiftantes du Centre E,pat-
ce que leurs diftances EF , EG,
font égales. Mais que la Ligne

_HI eft plus éloignée de ce mé-
me Centre , parce que {a diftan-
ce EK eft plus grande que celle
des aurres.

7. La Soiitendante, ou la Corde d'un Arc de
Cercle, cft la Ligne droite bornéedes deux extre-
mitez de cét Arc.

Ainfila Ligne droite AB eft la c
Soiirendante ou la Corde de I"Arc A
ACB, parcequ'elle et bornée de
fes deux extremitez A & B.

1 eft évident que la méme Li-

Fnc AB eft aufli la Sotitendante de

"Arc ADB. Si bien quela Ligne 0
droitc qui eft laSefitendante d'un Arc, eft auffi la
Sotuendante du Complement de ¢ét Arc dla Cir-
conference entiere. F 3 3.Un
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8. UnSegment , ou une portion de Cercle, eft
une Figure comprife d’'un Arc de Cercle & de fa
Sofitendante.

Ainfi les Figares ABC, FBG,
¥DG, font des Segmens ou des
portions de Cercles, parce cha- A

. . C
cunede ces Figures eft comprife F &
d’un Arc de Cercle & de (2 Soii- D
tendante. .

9. La Baze d'un Segment de Cercle, eft Ia
Ligne droite qui folrient ce Segment, & qui le
borne, )

Ainfi la Ligne FG eftla Baze du Segment FBG ,
& du Segment FDG, parce qu'elle les folitient &
les borne.

* 10. L'Angle du Segment, et 1'Angle mixte
tomprisde l"Arc du Segment & de fa Baze,

Amfi I’ Augle mixte comprisde 'Arc FD, & de
laLignc ¥G, eft]'AngleduSegment FDG.

1. I'Angle au Segment, ou I'Angle done le
Segment oft capable, eft un Angle compris de
deux Lignes droites qui partent d'un Pointde I'Arc
du Segiment, & qui aboutiffent aux deux extremi-
tez de {2 Baze,

Ainfil' Angle ABC eft un Angle B
au Scgment, ou I'Angle dont le
Segment ABC eft capable ; parce
gu'il eft compris des deux Lignes

roites BA, BC, qui partent du
Point B de I'Arc duSegment, & )y
aboutiffent aux deuxextremitez de
faBaze A& C. .

2. Un Angle au Centre d’'un Cercle, eft un
Anglecompris de deux Lignes droites qui partent
du Centred’un Cercle, commel’Angle BED.

_.13. Un Angleala Circonference d’un Cercle,
eft un Angle compris de deux Lignes droites qut
partent un Pointde Ja Circonference du Cercle,
comme |' Angle BAD, 14. Quand

C
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14. Quand I’ Angle que font deux -

Lignes droites qui partent du Centre

d’un Cercle, oudun méme Point

de Ia Circonference, a pour Baze ’
un Arcde ce Cercle, cét Angle eft ‘
dit s’appuyer fur cét Arc.

Ainft I'Angle BED, oul’Angle
BAD, cftdicsappuyerfurl’At¢ BCD.
15. L'Arc fur lequel s'appuye un Angle, ou
ui ui fert de Baze, .eft I'Arc compris entre les
eux Cotez del’Angle, o '

Ainfi I'Arc BCD cft PArc furtequel sappuyent
les Angles BAD , BED, oubien eft la Baze de ces
Angles, parce que cét Arceftcomprisentre leurs
Corer. N ,

16. UnSe&eur de Cercle, eftune Figure com-
prife de deux Lignes droites qui fontun Angleau
Centre, & delapartiedela Circonference que ces
deux Lignes emEfalléllt, comme ci-deflus la Fi-
gure EBCD cft un Secteur de Cercle.

17. Des B B
Segmens
fembla-
bles,font
des Seg- \
mens / v . \
quifont A C A C D F
caﬁbles d’Angles égaux. .

infi les Segmens marquez ABC, & DEF, font

des Segmens qui s'appellent femblables , parce que
les Angles ABC, & DEF, dontils font capables ,
font égaux. Mais ces mémes Segmens ne laiflent
pas d'éureinégaux, parce que l'un eft plus grand
que l'autre. ~ Au lieu que les deux Segmens mar-
quez ABC, font fem Iablcs, & ‘t’gaux; parce

uc non feulement ils font capables d’Angles

gaux , mais aufli parce que l'un n'eft pas plus
grand que I'autre,

c— Db

F 4 18. Une
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18. Unc Figurerectiligne eft
dite infcrite &ans un Cercle ,
lorfque le Sommet de chacun de
fes Angles eft dans la Circonfe-
rencedu Cercle,

Ainfila Figure ABCD eft in-
fcrite dans le Cercle ABCD,

A

Cc

parce que tous les Sommets de fes AnglesA, B,
C, D, fontdansla Circonference dece Cercle.

19. Une Lignc droite eft dite
&tre dans un Cercle, lotfque fes

extremitez-{e terminentala Cir- B

conference.
Ainfila Ligne AB cft dite éure
dansle Cercle ABC. '

5

P R O-
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PROPOSITION I
PROBLEME I

Trouver le Centre d'un Cercle donné,

propofe d’'en trouver le Centre. Pourle trou-
ver,

. Menez dans ce Cercle laLigne droite AC, qui
coupe la Circonference ou il vous plaira, comme
aux Points A & C. DivifezlaLigne AC endeux
. également au PointE, par la1o. du 1. Erparce
Point menez la Ligne BED perpendiculaire iAC,
par la 11. du premier. Enfin coupez laLigne BD
en deux dgalementanPoint F. Celaétant, jedis
que le Point F eftle Centre du Cercle ABC. Pour.
le prouver, :

Premicrement il eft évident .
que tour autre Point que F,

ris dans la Ligne BD, ne peut
¢trele Centre, puifquecérau- -
tre Point ne diviferoit pas la
Ligne BDendeux dgalement. -
" C’eft pourquoi file Ceatre n’é-
toit pasau Point F, il faudroit
qu'il fir en quelque Point hors de la Ligne BD.
Penfons, fi vous voulez, qu'il foit au. Point G.
lMencz donc les Lignesdroites GA , GE, GC. Ce-

a pofé:

P(‘I)ompa-cz le Triangle AEG avec le Triangle
CEG. Le Coté AE du premier eft ¢gal au Coté
EC du fecond , par la conftru@ion ; le Cotd EG
eft commun aux deux Triangles; & la Baze GA
feroit égale 2 la Baze GC, puis qu'elles feroient
trées du Centre a la Circonferenée. Ainfi (parla

Fg ) 8.

]E fuppofe quel'on donpele Cercle ABC, &je
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8.du1.) 'Angle AEG feroit
égal 'Angle CEG, & laLi-
gne GE feroit perpendiculaire
a AC, par la 16. Definition
du 1. Et partant les Angles
GEA, GEC, feroient droits.
Mais , par la conftruction , '

I'Angle AEB cft droit. Donc D .
il s'enfuivroic que ' Angle AEB & I'Angle AEG fe-
roient égaux, ¢'eftd dirclaparticau Tout; cequi
eft impoffible. 1l eft donc impoflible quele Cen-
tre du Cercle ABC foit hors la Ligne BD. Et par-
tant le Point F eft Ie Centredu Cercle ABC ; Ce
qu'il falloit erouver.

I. REMARQUE.

1! fuit de-1d, que fi dans un Cercle une Ligne

droite en coupe une autre qui fe termine 3 f2 g:

conference, en deux ¢galement & perpendiculai-

rémclnr » eette Lignedroite paflera par le Centre du
ercle.

1. REMARQuUE

Pratique de cette Propofi-

tion. P?encz dans laCri(:g:n- G i

ference du Cercle ABC trois 7/

Doints, telsqu'il vous plaira, \

A, B, C. Mettez fucceflive- B

ment vOtre Compas i deux de

ces Points A & B ; & de méme

intervalle décrivez deux Arcs

de Cercle, %ui s’entrecoupent

aux Points G & H. Puis par

ces Points menez la Ligne

dreite GH. Cela fair, mertez derechef fucceflive- -

ment lc picd du Compas aux Poins B& C; & de
méme

{l

Q
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méme intervalle décrivez encore deux Arcs ‘de
Cercle, quis’entrecoupent aux Points D & F. Enfin
menez par ces deux PointslaLigne DF, fi lengue,
qu’elle rencontre la Ligne GH auPointE. Alorsle
Point E fera le Centre qu'il falloit trouver. )

"PROPOSITION 1L
THEOREME L

S5 ayant pris deax Points densla-Circon-
ference dun Cercle, on méne de Pun &
Vautre ane Ligue draite o clic tombera

. dans le.Cercle.

E fuppoft que dans la Circons
ference du Cercle ABE l'on -
renne deux Points tels qu'on
vom!ra, comme A & B; & que A
du Point A au Point Bon méne la A @ B
Ligne droite AB. Ccla étant, je- -
dinque certe Ligne tombera dups ce-Gercle. Pour
le prouver, ’ o
Menez du Centre C aux excremitez'de la Ligne
‘AB les Lignes droites CA, CB. Puisayant pris 4
difcrction%ans la Ligne ABun Point entre A& B,
comme par exemple D ; menez la Ligne droite
CD. Celapofé: 4
.Les LignesCA , CB, qui partent du CentreC,
& vont {e boruer i fa Circonference , fontégales,
Ainfiles Angles CAB, CBA , font dgaux entr’cux,
patla 5. dur. Mais I’Angle CDBeft exterieur aw
refpect du Triangle ADC. Donc (parlaié.duy.)
il eft plus grand que fon oppofé interieur CAD , &
par confequent auffi que fon ¢gal G{D. Dot il
Fs fuic
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fuic (parlazg.dur.) t}_uc le Coté CD eft plus pe-.
tit que le Coté CB, qui {oiitient un plus grand An-

le. Et puis qu'il eft plus petit, ‘
?on extremité D eft dans le Cercle, E
Mais d’autant que le Point D a c
¢vé pris d difcretion dans la Ligne
A B

AB, & quelamémechofefepeut

prouver de tout autre Point de

cette Ligne , il fuit que cette Ligne toute entiere eft
dans le Certle ; Cequ'il falloicdémontrer.

PROPOSITION III,
THEORE M‘E.II.

Si dans un Cercle, une Ligne droite paffe
par le Centre, € conpe en denx égales
ment une autre Ligne droite qui n’y paffe
pointy elle la coupera perpendiculasre-
ment 5 Et fi elle la coupe perpendscu=

© daivément 5 ellelacoupera en denx ga~

. dement. ‘

Ia Ligne droite BD, qui
eft dans le Cercle ABC,
Fa(fc parle Centre E, & qu'el-
e coupe en deux dgalement’au
Point F laLigne AC, qui n’y
_paffe point. Cela érant, je dis
uela Ligne BD coupe laLigne

C perpendiculairement. ‘Pour le prouver ,
* Menez Jes Lignesdroites AE, EC. Cela pofé:
. Lans

}E fuppofe premierement que
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Dans les Triangles AFE & CFE, le Coté AFe
dgalau Coté FC, par fuppofition. Le Coté FEeft
commun & ces deux Tniangles. Deplus, la Baze
EA eft dgale i la Baze EC, par la definition du
Cercle. Done (par a 8. du 1.} PAngle AFE et
égal a I'Angle CFE, &aLigneBD eft perpendi-
culaired AC, par la 26, Definitionda 1. Cequ'l

falloit d¢montrer, :
~ Je fuppofe en fecond lieu, quela Ligne BD-qui
pafle par le Centredu Cercle, coupe la Ligne AC
perpendiculairement. Cela éiant, je disqu'elle la
coupe aufli en deux également. Pour le prouversy
PuifquelesLignes EA, EC, font égales, parla
dcfinition du Cercle: les Angles EAC & ECA;
font égaux, par la 5.du 1. D'ailleurs puifque la Li-
gne BF eft perpendiculaire 4 Ia Ligne AC, lesdeux
Angles EFA, EFC, fontaufli éganx. Si bien que
les deux Triangles EFA, EFC, one deux Angles
égaux a deux Angles, chacun aufien ; &le Coté
EF, qui eft communaux denx , folitient des An-
gles égaux. Partant (parla 26.du1.) le €0cé AF
cft égal au COté FC 3 Ce qu'il falloit démontrer,

.

TS
i
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PROPOSITION IV,
THEOREME IIL

Si dans an Cercle , denx Lignes droites
qus ne paffent pas par le Centre y s’entre<
coupent o elles ne fe conperent pas U'uné
Dautre en denx cgalement. 3

E fuppofe que dans leCercle ABD lesdeux Li-

J gnes droites AB, CD, quine paflent point pat
- Je Centre , fe coupent 'ineautre anPomt F. Ce-

la ¢tant, je dis qu'elles ne fe coupent pas routes-
deux en deux parties égales. Pour le prouver,

§'il ¢roic poflible que chacn-
nede ces denx Lignes fiit cou- D
pée en deux parteségales: il E
s’enfuivroit , par la Propofi- /
tion precedente , qu’en menant A
du Centre E auPoint Fla Li- C
glllle droite EF , cette Ligne feroit perpendiculaire 3
chacune des deux autres AB, CD; & patcon['c-
quent que les Angles AFE & CFE feroient droits,
& dgauxentr’eux, & qu'ainfi la partie {eroit égale
au Tout, ce qui eft impoffible. If eft donc impoflible
que les Lignes AB, CD, fecoupent toutes-deux
en deux parties égales ; Ce qu'il falloit démontrer.

&5

B

PRO-
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PROPOSITION V.
THEOREME IV.

Si deux Cercles fe coupent Pun Dautre,
sls ' anront pas un méme Cemsre,

E fuppofe que les deux Cer-
cles ABC, BDC, fe cou- .
ent l'un l'autre aux
Points B& C. Cela étant, je
dis qu’ils n’ont pas un méme
Centre, Pour le prouver,
$’il éroit poflible ‘qu’ils euf-
fent tous-deux un méme Cen-
tre, 4 fgavoir E: en menant de ce Point unc Ligne
droite 4 'un des Points ot ces deux Cercles s'cutre-
coupent , par exemple au Point B, & une autre
Ligne droite en quelqu'autre Point , comme A,
u1 les coupit tous-deux : De ce que le Point E
eroit Centre du Cercle ABC , il s’enfuivroit que
lesLignes EA , EB, feroient égales, D'ailleurs , de
ce que ce méme Point feroit auffi Je Centre du Cer-+
cle BDC, il s'enfuivroitque lesLignesED, EB,
feroient auffi égales. Si bien que les deux Lignes
EA, ED, qui feroicnt égales 3 une méme, 4
favoir AEB, feroient égalesentr’elles. C'efti di-
re que le Tout ne feroit pas plus grand que fa partie;
cequi eftimpoffible, 1left doncimpoffible que les
deux Cercles ABC, BDC, ayent un méme Cen-
tre; Cequ'il falloitdémontrer,

P R 0-
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PROPOSITION VL
THEOREME V.

Sideux Cercles (e touchent Pan Pautre ex
dedans o sls n’auront pas unméme Cen-
tre,

E fuppofe que le Cercle BDE :
J toupgm lg Cercle ABC en B ‘} A
dedans au Point B. Cela
étant , je dis que ces deux Cer-
cles n’ont pas un méme Centre.
Pour le prouver,
$'1l éeoit poflible qu'ils euf ~
fent tous-deux un méme Centre , 4 fcavoir F: me-
nant de ce Centre au Point de leur artouchement la
Ligne droite FB, puis une autre Ligne droite &
quelqu’autre Point de la Circonference du Cercle
ABC, parcxempleauPoint A : Dece que le Point
F feroit le Centre du Cercle ABG, il s’enfuivtoit
quelesLignesFA, FB, feroient égales. Et parce
*que ce meme Point feroit aufli le Centre du Cer-
cle BDE, il s'enfurvroit que les LignesFD, FB,
feroient auffi égales, Erainfiles Lignesdroites FA ,
FD , qui feroient égales 4 laméme FB, feroient
dgalesentrelles, c‘§t i dire que le Tout ne feroit
pas {{lus grand que fa partic ; ce qui eftimpoflible.
1 eft donc, impoffible que les deux Cercles ABC,
BDE, ayent un méme Centre; Ce qu'il falloit
démontrer. \

-

P R O-
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"PROPOSITION VIL
THEOREME VL

' Si ayant pris un Point 5 autre que le Cen-
tre, dans un Cercle y on meéne de ce

Point tant de Lignes droites que Pon
voudra o jufqw'a la Circonference 5 la

- plus grande de toutes ef celle qui paffe
par le Centre 3 € la plus pesite eft le

refle du Diametre. Quant aux autres

Lignes 5 la plus proche de celle qui paf~

[e par le Centre eft plus grande gicune
 autre qui en eff plus éloignéc. Enfin de

part & dautre dela plus petite , on ne
ftauroit menmer de ce méme Posnt plus

de deux Eignes drostes égales emsr'clles:

E tuppofe que dans]e
Cercle ADB, dont
le CentreeftF, on

ait pris a difcretion le
Point G , different du
Centre F; & que de ce

- Point on ait men¢ i la
Circonference pluficurs
Lignes droites, comme
GA, GC, GD, GE,
GB, entre lefquelles GA pafle par lc Centre F', &
GB
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GB achéve le Diametre AB. Cela drant, jedis pre-~
micsement que la Ligne GA ft la plusgrande de
trontes. Pour leprouver,

Menez du Centre Faux Points C, D, E, lesLi-
gnes droites FC , FD, EE. Celapofé:

Au Triangle GFC les deux Cotez GF , FC , font
plus grands que le eroifiéme GE, parlazo.du .
Donc fi aulieude FC on prend FA , qui lui eft €ga-

le par la definition du Cercle,, les deux Lignes GF 5,

FA , ou la toute GA,
fera plus grande que
GC. On prouvera de
méme, que la Ligne GA
eft plus grande que les
Lignes GD, GE. Mais
GA cftauffi plus grande
que GB, puifque GA
cft plus grande que le
demi-Diametre dax C{:ro E 1
cle, & que GBeft plas petite.” Ec partant la Ligne
GAeft laq plus grandepde tgztes. =P gn
. Jedisen fecond licu, que laLigme GBeftla plus
petite de toutes. Pour le prouver, ) »

Au Triangle EGF, les deax Cotez FG, GE,
font plus grands que le troifiéme FE , parla zo.du
1. 1ls font donc auffi plus grands que Ia Ligne FB ,
qui lui eft égale. Sidonc deces deux Touts inégaux
on Ste la partic FG , qui leut cft commune: ils’en-
fuivra que le refte GE fera plus grand que le refte
GB, & ainfi que GBeftplus pente queGE. On
prouvera de méme, que GB eft plus petice que GD
ouGC. Etparrantla Ligne GBeft la plus perice de
toutes. ’

Jedis en troifiémelieu, quelaligne GC, qui
eft la plus proche de la Ligne GA.qui pafle par le

Centre, cft plus grande qu'une autre plus éloignée,

parexempleque GD , ou GE. Pour le prouver,
Comeparez les deux Triangles CFG, & DFG.
. Le
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Le COté CF du premier Triangle eft ¢gal au Cotd
FD dufecond, par ladefinitian du Cercle;; le Coed
FG eft commun & ces deux Triangles. Deplus,
I Angle CFG, comprisdes deux Cotezdu premier
Triangle , eft plusgrand queI’Angle DFG, com-
ptis des deux Cotez du fecond , puis qu'iln’eft que
fapartie. Ainfi (parlaag.dui.) la Baze GC eft
plus grande que la Baze GD.On prouvera de méme,
que GD cft plus grande que GE. Etainfila Ligne
GC, qui approche le plus de la Ligne qui pafle par
leCentre, eft plus grande qu'une autre plus c’l%i-

e.
Je dis en quarriémelieu, quon ne ftauroit me-
ner du Point G, depart & d'autre de la Ligne GB,
lus de deux Lignes droeites dgalesentr'elles ;- ou
ien qu'on n’en {¢auroir mener une troifiéme égale
aux denx antres. Pour le prouver,

Menez du Point F la Ligne FH . qui faffe avec
FB I'Angle BFH ¢galal'Angle BEE ; & du Point
G &u Point H menez la Ligne droite GH. Cela
PoLes Triangles GFH & GFE ont les deux Cotez

GF,FH, égaux auxdeux CotezGF , FE ; & I'An-
%le GFH, compris des deux Cotez du premier
riangle, eft égal a I'Angle GFE , compris des
deux autres , par la conftruction. Doncla Baze GH
_eft égale d laBaze GE, parla4.du1. Ainfi voild
deux Lignes droites égales mences du Point G de
part & d'autre de la Ligne GB. Mais qu’on ne puifle
Pas en mener une uoi%gmc égale aux deux anrres,
cela elt évident, par ce qui adéja éé prouvé. Car
cetre Ligne ou approchera plus prés du Point B, &
ainfi elle fera pllixs petite que GH : oucllecniera
plus €loignde, & ainfi elle feraplusgrande ; Qui
¢ft tour ce qu'il falloit démoncrer. -

P R O-
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) PROPOSITION VIIL
. THEOREME, VIL

Si d'un Point pris hors dun Cercle on mé-
ne tant de Lignes droites que I'on vou-
dra, qus [¢ terminent & la Circonferen

, ce concave du Cercle : la plus grande
de toutes eft celle qui paffe par le Cen-
tres € celle qui en eff plus proche efy
plus grande qwune autre qus en eff plus
cloignée. Tout ax contrasre : de celles
gusitombent [ur la Circonference con-
vexe celle qui érant prelongée paffe par
be Centre , cft la plus petite de toutes 5
€ celle qui en eff plus proche eff plus
petite quwune autre qui en eff plus éloi-
grée. Enfin de part & dautre de la
plus petitey on ne j?duraii mener de ce
méme Poing plus de deux Lignes droi-
tes égales enerelles.

E fuppofe que du Poinc A, pris 4 difcretion ,
hors du Cercle BCD, on ait mené plufieurs
Lignesdroites AF, AG, AH, Al, quifevont

termuner 4 fa Circonference concave ; & quela Li- -
goe Al pafle par le Centre K. Celaétant, je dis
PlC‘
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remicrement que la Li- A

ne Al eftlaplus grande
§c toutes. Pour le prou-
Ver,

Menez du Centre K les
Lignes droites KF ,KG,
KH. Celapofé:

Au Triangle AKH les
deux Cotez AK, KH,
font plus grands que le
troifieme AH , parla z0.
dur. Or AK & KH font
égaux 4 AK &4 KI, ou
i la toute AL, Ainfi la :
Ligne AI cft plus grande que faLigne AH. On
prouverade méme, quela Ligne Al eft plus gran-

" de quela Ligne AG, & quela Ligne AF. Dosc la
Ligne ATeft la plus grande de toutes.

Je dis en fecond lieu, quelaLigne AH , qui‘eft
laplus proche de la Ligne Al qui paffe par le Cen-
tre, cft plus grande qu'une autre plus €loignée,
par exemple que AG, ou AF. Pour le prouver,

Aux Triangles AKH & AKG, les deux Cotez
AK, KH, fontégaux aux deux Cotez AK , KG,
chacun au fien. Mais l'An{%lc AKH eft plus grand
que I'Angle AKG, qui n’cft que fa partie. Donc
{parfaz4.du1.) laBaze AHeft plus grande que
la Baze AG. On prouvera deméme, queiaLigne
AG eft plusgrandequela Lilgne AF. Er ainfila Li-,
gne AH , quiapproche le plus de la Ligne qui paffe
par le Centre, eft plus grande qu'une autre plus
éloignée.

Je dis entroifiémelicu , qu'entrelesLiznes AB,
AC, AD, AE, qui partent du Point A, & qut
tombent {ur la Circonference convexe du Cercle
BCD, L Flus petitede tomeseft laLigne AB, qui
¢rant ‘prolongée pafle par le Cenue K. Pour le
prouser,

Menez
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Menez du Centre K les Lignes droites KC, KD 5
KE. Cclapof¢s . .

Au Triangle AKCle Cté AK eft moindre que
Ies deux CotezKC, AC, parla zo. du 1. Donc
fi de ces deux Touts indgaux on Ote des parties <ga-
les, 4favoir KB& KC: lerefte AB fera plus pe-
tit que le refte AC. On prouvera de méme, quela
Ligne AB eft plus petite que AD , ou AE. Et par-
tant elle eft la plus petite de toutes.

Je dis en <}uatrie’mc
lieu, qu’entre les Lignes

N AC, AD, AE, cellequi
“approche de plus prés de
la Ligne AB,cft plus petite
qu'une autre plus éloi-
gnée. Pour le prouver,

LesLignes AC, KC,
font menées des extremi-
eezdelaligne AK , qui
eft un des Cotez duTrian-
gle AKD, & fe rencen-
trent dans ce Triangle.
Ponc (parlazi. du1.)
les Lignes AC, KC, font plus petites que les Li-
gnes AD, KD.Sidonc de ces deux Touts inégaux
on Ote les parties égales KC, KD: lerefte AC fe-
1a plus petit que lerefte AD. On prouvera de mé-
me, que AD cft plus petite que AE. Etainfi de tou-
tesces Lignes, celle qui eft Ja plusprochede la Li-
ne ABeft plus petite qu' une autre plus éloignde. -

Je disenfin qu’on ne fgauroit mener du Point A
de part & d'autredelaLigne AB plusde deux Li-

nes droites ¢gales entr’elles ; ou bien qu’on n'en
cauzoit mener une troifiéme égale aux deux autres.
Pour le prouver ,

Menezdu CentreK laLigne KL, qui fafle avec
KAL'Angle AKL égald I'Angle AKC; & du Point
L au Point A menez la Ligne droite LA. Cela pofé :

I‘cs -

1
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Les deux Triangles AKL, AKC, ont Ies deux
Cbrez AK , KL, égaux aux deux Cotez AK ,KC,
chacun au fien ; & I’Angle AKL , compris des
deux Cotez du premier Triangle, cft égal i I*An-
gle AKC compris des deux autres Corez , par la
conftru@tion. Done la Baze AL eft égaledla Baze
AC, par la 4.du 1. Ainfi voild deux Lignesdroires
€gales mendes du Paoint A de part & d’autre dela
Ligne AB. Mais qu'on nepuifie pas ca mencrune
troifiéme égale auxdeux autres, cela eft dvident,
par ce qui a-déja étd prouvé. Car certe Ligne ouap-
prochera plus prés de la Ligne AB , & ainfi elle fera
plus petite: ou elle en fera plus éloignée , & ainfi
clie fera plus grande; Qui eft rour ce qu'il falloic
démontrer. -

PROPOSITION IX.
THEORE‘ME VIIL

8i ayant pris un Point dans un Cercle,
Lon peut mener de ce Point 4 la Cir-
conference du Cercle plus de deux Li=
gnes droites égales entr’ellesy ce Point=
L4 et le Centre du Cercle.

E fuppofe que dans le Cer- '
J cle BCD T'on ait pris le B

Point A ; & qu'ayant mené ‘
de ce Point 2 Ia Circonferen- C
ce les trois Lignes droites AB,

AC, AD, ces trois Lignes
{e trouvent dgales.Cela érant,
jedis quele Point A eft le Centre de ce Cercle. |
. Car ficelan’¢toir, il s'enfuivsoit que d'un Point
pris
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pris dans un Cercle, lequel Point ne feroit pas le
Centre, onpourroit mener  la Circonference plus
de deux Lignes droites égales entr’elles 5 cequi eft
impoffible par la 7. Prop. Parconfequent le Point
A cft le Ceatre de ce Cercle; Cequ'il falloit dé-
montrer.

PROPOSITION X.
. THEOREME IX.

. Sideux Cercles [e coupent Dun Pautre, ils
ne [¢ couperont pas em plus de déux
Points, A

Cercles ABDGE & 8
ABCDEF {e coupent
Tun lautre. Cela érant, F C
je dis qu'ils ne fe coupent

%as en plus de deux 'E D
oints. Pour le prouver, G

]E {uppafe que lesdeux

. Sy Fo('ons » sil eft
poffible , qu'ils fe coupent I'un l'autre aux trois
Points A, B, D. Celapofé: : :

Trouvez ( parlapremiere Propofition ) le Cen-
tre du Cercle ABDGE, & quele Centre foit H ;
puis de ce Centre menez d ces trois Points A, B,
Do(," les Lignes droites HA, HB, HD. Cela -

é:

Puifque le Point H eft l¢ Centre du Cercle
ABDGE, les Lignes HA, HB, HD, qui par-
tent de ce Centre, & {e vont terminer 4 {2 Circonfe-
rence, font égales entr'elles. Et puifque ces trois
mémes Lignes partent auflid’un Point pris dans le

: Cercle
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Cercle ABCDEF, & qu'elles vont fe terminera fa
Circonference , le Point H eft aufli ke Centredu
Cercle ABCDEF. Etainfiil s’enfuivroit que deux
Cercles qui fe coupent I'un Iautre, auroient un mé-
me Centre; ce qui eftimpoflible, parla §. Prop.
1l eft donc impofhible que deux Cercles qui fe cou-
pent unl'aurre , {e puiffent couper en plus de deux
Points ; Cequ’il falloit démontrer. -

PROPoslrfoN XI
THEOREME X

Si un Cercle en touche un autre en dedans,
la Ligne droite menée par leurs Centres
étant prolongée ; paffera par le Point de
leur attouchement.

ADE touchele Cercle

J ABC en dedans au -
Point A. Cela érant, je
dis que fi on méne par B

lenrs Centres une Ligne

droite, cette Ligne érant

prolongde, paflera par le

Point de¢ leur attonche-

ment 5 ou, cequi eft Ia méme chofe, que fi on

. méne du Point ¥, Centre duCercle ABC , au Point

A, gui eft le Point deleur attouchement, laLi-

gne droite FA: le Centre du Cercle ADE fe ren-

contrera dans cette Lione. :
Car ficela n’éroit ,%é Centre du Cercle ADE fe-

roit en quclque Point hors de laLigne FA. Qu'il

foir donc au Point G, s'ileft Po(ﬁ?)lc. Encecas,
Tome I, G f

" E fuppofe que le Cercle A
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fi 'on méne parle Point F, & parle Paim G, la:
Lignedroite FGDB, cllecouperala Circonference
des deux Cerclesailleurs qu'au Point de leur atrou-
chement. Puis menantdu Point G au Point A la.
Ligne droite GA, cette Ligneavee les deux autres

FG, FA, compofera le A

Triangle FGA, dont les

deux Cotez FG, GA, fe-

ront plus grands que le

troifiéme FA, parla 20, B

du 1. Iis ferontdoncaufh
plus grands que fon égale
FB. St domc de ces deux
. Touts inégaux on ote la
«, jgartiecommunc G, lercfte GA fera plus grand:
quelerefte GB. Mais puifque le Point G eftle Cen-
““tre du Cercle ADE , laLigne GDeft égale 3 GA.
Etainfila Ligne GD feraauffi plus grande. que.la
Ligne GB,, C'eft 4 dire la partie que le Tout ; ce qui
eftimpoflible. Il eft donc impoflible quele Cen-
tre du Cercle ADE foit hors delaLigneFA; Ce
qu'il falloit démontrer.

SES
B35

PR O-
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PROPOSITION XI1I.
THEOREME XL

Si denzx Cercles [etouchent Pun Uantre par
- dehors , la Lignedroite menée d'un Con-
tre & Dautre pafera par le Paint de leur
atteuchement. :

E {uppofe que les Cer- D
cles I’AB(? , DBE, fe A
touchent I'un l'autre

par dehors au Point B, & < =
que du Centre de Y'un au
Centre de 'autre on ait
mené la Ligne droite FG. Cela drant, je dis que
cetee Ligne pafle par le Point de leur actouchement.

Car fi cela n'éroit, elle pafferoit par ailleurs.
Pofons donc, s'il eft poffible , qu'elle paffe par les
Points C & E, & qu'ainfila Ligne FCEG foit une
Ligne droite. Cela ¢érant, les deux Lignes BF, BG,
ne concourront pasdiretement , & ainfi feront un
Angle au Point B, & avec latroifiéme FCEG fe-
ronc un Triangle, dont lesdeux CotezBF, BG,
feront enfemble plus grands que le troifiéme
FCEG, parlazo:du1, Maisles Lignes FC,GE,
fontégalesd BF, BG, par la definirion du Cer-
cle. Donc ces mémes Lignes FC, GE, feroient
auffi plus grandes que la Ligne entiere FCEG, c'eft
4 dire la partie quele Tout ; cequieft impeffible.
1l eft donc impoflible que la Ligne qui eft menée par
fes Centres F & G, paffe par un autre Pointque B ;
Ce qu'il falloit démontrer.

Ga P R O-
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PROPOSITION XIIL
THEOREME XIL

85 un Cercle ¢n touche un anrrey ot en de-
dansy [oit en deborsy il ne le touchera
. pAas aplus d'un Poins.

E fuppofe premicrement
] que le Cercle ADC tou-
che le Cercle ABC ende-
dans. Cela #eant, je dis
qu'il ne le touche pasaplus
d’un Point,

Car ficela éroit, pofons,
s'il eft poflible , qu'ille tou-
che auxdeux Points A s & C.
Sicelaeft: puifque (parlaé.
Prop.) deux Cercles, dont ]
Pun couche l'autre en dedans, n’ont pas un méme:
Centre, les deux Cercles ABC, ADC, auront
chacun leur Centre particulier, par exemple E & F.
Erpuifque (far lax1.Prop. ) laLigne menée par
les Centres de deux Cercles, dont I'un touche
T'autre en dedans, éeant prolongée, pafic par le
Point de leur atrouchement, il s’enfuivra que la
Ligne EF étant prolongée de part & d’autre , paffe-
ra pat les Points A & C. Enfuite dequoy, puifque
fe Point E eftle Centredu Cercle ABC, la Ligne
EA, & laLigne EC, {ont égales. Mais la Liguc‘FA
eft plus grande'que EA, qui n'eft que fa partic.
Done clle eft aufli plus grande quelaLigne EC,
& 4 plus forte raifon que %a Ligne FC. Diailleurs,

suifque le Point F eft le Centre du Cercle ADC,
1LigneFA, &laLigne FC, font aufli égales. Si
bien
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‘bien que les deux Lignes FA, FC, font enfemble:
dgales, & inégales; cequi eft impoffible. II eft
donc impoffible quun Cercle qui en rouche un au-
treendedans , letouche 4 plus d’un Point.

Je fuppofe enfecond lieu que le Cercle GHI tou-
che le Cerclc ABC par dehors.  Cela érant, je dis
qu'il ne e {cauroit toucher 4 plus d'un Point.

Car par exemple, s'il le pouvoit toucher aux
deux Points G & I : puifque ces deux Points fe-
roient dans la Circongcrcnce de ces deux Cercles ;
en menant du Point G au Point Ila Ligne droite
GI, elle devroit (par la z. Prop.) tomber dans
I'un & dans['autre de ces deux Cercles ; ce qui eft
impoffible, puifque Fun eft fuppofé hors de I'au-
tre. 1left donc impoflible quele Cercle GHI tou-
che le Cercle ABC aplus d'un Point ; Qui eft tout
ce qu’il falloit démontrer.

PROPOSITION X1V,
. THEOREME XIIL

Dansun Cercle, les Lignes droites égales
font également diftantes du Centre; Ep
Lelles qus [ont également diftantes du Cen~

tre font égales entr’elles. '

E fuppofe que dans le Cercle
ABCD les deux Lignes droites
AD, BC. fontégales catr'el-

les. Cela érant, je dis' que ces

deux Lignes font ¢galement dif-

tantes du Centre E. Ceft & dire,

que fi du Centre E 'on abaiffe fur b¢C

¢es Lignes les Perpendiculaires EF , EG, par la
G 3 12, du
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12.du 1. ces Perpendiculaires font dgales entr’el-
les. Pourle prouver,
Menecz les deux Lignes droites EA, EB. Cela
ofé :
P Puifque lesLignes EF , EG, partent du Centre
E, & quelles tombent perpendiculairement fur

" AD &fur BC, il s'enfuit qu'clles les coupent en

deux€galement , parla ;. Prop. & partant AF cft
la merti¢ de AD, & BG lamoi- A B
tid de BC : d’ou il fuit que lesdeux
Lignes AF , & BG, fonr dgales, v
gar le 7. Ax. du 1. Dailleurs, | gbvg
puifque le Triangle AFE eft ReGt-
angle, les deux Quarrez de AF
& de FE font ¢ganx au Quarré de b C
AE, ou de fon égale EB, par la 47, du 1. Mais
puifque le Triangle EGB eft aufli Rectangle, les
deux Quarrez de BG & de EG font auffi égaux au
Quarré de EB.- Etvpartant les deux Quarrez de AF
8 de ¥E font égaux aux deux Quarrez de BG & de
EG. Si donc cha ces deux Touts dgaux on breles
Quarcez de "AF & de BG, quifont égaux, puif-
ue les deux Lignes dontils font les Quarrez font
» deszefbes, 4 fcavoir le Quarré de EF &le
Quarré de EG, feront égaux entr’eux. Dol fuir
que les deux Lignes EF , EG, font dgales entr'el-
les, parla 3. Remasquedela 46.du 1.
. Je fuppofe en fecond lieu, que dans le méme
Cercle ABCD les deux Lignes droites AD, BC,
font également diftantes du CentreE ; ceft 4 dire
ue les Perpendiculaires EF, G, qu'on a abaif-
;]c'es du Centre E fur ces deux Lignes, fonr dgales..
Cela drant, je dis que cesdeux Lignes AD, BC,
font égalesentr’elles. Pour le prouver,
Menez les deux Lignes droites EA, EB. Cela
of¢ s :
Puifquele Triangle AEF eft Rectangle , lesdeux
Quarrez dc EF & de FA font ¢gaux au Quarré de

G
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EA, oudcfonégale EB. Maisles deux Quarrez
de EG & de GB font aufli égaux au Quarré de EB.
‘Donc les deux Quarrez de EF & de FA font dgaux
anx deax Quarrez de EG & de GB. Si donc de
ces deux Touts égaux on ote les Quarrez de EF &
de EG, quifont égaux, puilque les deux Lignes
dontils font les Quarrez font fuppofées égales, les
xeftes, & fcavoir le Quarréde FA & le Quarré de
GB, ferontégaux entr'eux. D'ou il fuit que les
deux Lignes 1-‘% > GB, font égales entr’elles, par
la 3. Remarque de la 46. du 1. Mais (par la 3.
Prop. ) les Lignes AD & BC font doubles de FA &
de GB. Donc ces denx Lignes AD & BC font ¢ga-
les entr’elles; Qui eft tout ce qu'il falloit démontrer,

PROPOSITION XV,
THEOREME XI1V.

-85 on mene plufienrs Lignes droites dans un
Cercle, la plus grande de toutes eff le
Diamesre, O~ celle qui approche le plus
présduCentreeft plus grande que celle qus
eneftpluséloignée,

E fuppofe-que dans le Cercle F,
ABCD ox:} ditmené pluficuss oK
Ligaes droites, comme AD,
BC, FE; que AD foit le Dia-
metre, & que FE foit plus prés
du Centre G que n‘e(gJ laLigne
BC. Celaédrant, jedis premie-
rement que AD eft la plus gran- EDLC.
dede toutes. Pour le prouver ,
e Y% G 4 Abai‘rcz
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Abaiflez du Centre G {ur FE & fur BC les Per-
pendiculaires GH, GI. Celapofé:

Puifque BC cft fuppofde plus c’loi%néc du Cen-
tre G que n'eft pas FE, laLigne Gleftplusgran-
de que GH, par la 6. Definition. Retranchez
donc de Gl la partie GM, ¢gale 2 GH , & menez par
le Point M la Ligne droite KML , perpendiculaire
a GI. Enfintirezles Lignes droites GK, GB,GL ,
GC.  Celapofé:

Au Triangle KGL, les deux
Corez KG, GL, font plus grands

ue le troifiéme KL, parla 20.

ur. OrKG & GL fontégauxa
GA& i GD, ou au Diametre
AD. Doncle Diametre AD eft

lus grand que la Li KL.
g{aisf,;r;ar laqP}op. prcgcnefiente ) EpLC A
KL eftégale a FE , puifqu’elle eft autant ¢loignde
du Centre G que la Ligne FE. Partant I¢ Diamerre
ADeftplus grand que la Ligne FE. On prouvera
de méme, que AD eft ({lus grand que BC. Ecainfi ke
Diametre du Cercle cft la plus grande de toures les
Lignes qu'on peut mener dans un Cercle.

Jedisen fecond licu, que la Ligne FE, ou fon
égale KL, qui eft plusprésdu Centre G que n'eft
pasBC, eft plus grande que BC. Pour le prouver ,

Aux deux Triangles KGL, & BGC, les deux
CdtezKG, GL, fontégauxaux deux CorezBG ,
GC., chacunaufien. Mais I'Angle KGL eft plus
rand que I'Angle BGC, qui n'eft que fa partie.
onc (parlaz4.dui.) laBaze KL eft plus gran.
de que la Baze BC ; Quicft toutce qu'il failoig dé-
mountrer,

o 2o,
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PROPOSITION XVI
THEOREME XV.

Si on éléve une Perpendiculaire a Pextremi-
tédu Diametre d'un Cercle, elle touche=
raleCercle fansle couper. Et delextrea
mité du Diametre on ne pourra pas mener
sne Ligne droite qui foit entre la Perpen-
diculaire ©~ la Circonference. Deplus,
P Angle mixteycompris de laCirconferen-
ee &~ du Diametrey efft plus grand que
tout Angle rectiligne aigu; & U Angle
mixte, torzpri.r de la Circonference & de
la Perpendiculairve , eft plus petst que

~ tour Angle rectiligne aigu.

fuppofe qu'd Pextremité A du Diametre AC da
Cercle ABC, onaélevé la perpendiculaire AE.
Cela érant, jedis premierementque cette Perpens
diculaire touche le Cercle fansle couper.
Car fi cette Perpendicu- :
laire coupoit le Cercle, Ell’s‘

comme fait ici la Ligne ;

AB: enmenantdu Centre \
- \

D au Point ou cettePerpen-

diculaire couperoit le Cer~ A c

cle, parexemple au Point :

B, laLignedroite DB ;les

Angles DAB, DBA, fe-

roient égaux, parla §.dur. Maisl'Angle DAB cft
G droit,
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droit, par la conftruétion. Par confequent I'An-
gle DBA feroit auffi droit; ce quieft impoffible,
par la 17.du 1. ll eft doncimpoffible qu'une Ligne
droite élevde perpendiculairement 4 l'excremité du
Diametre d'un Cercle,; coupe ce Cercle. Et par
coafequentileft vrai qu'etle le touche fans le cou-
per; &ainfi ;lu‘ellc it hors le Cercle.

Je dis en fecond lieu,
que de 'extremiré A on ne
peut pas mener urie Ligne
droite qui foit entre la Per-
pendicolaire AE & fa Cir-

_conference AB.
. Car fi. I'm prétendoit
u'on en pit menerune,
par exemple A¥: comme
cerze Ligue ne feroit pas perpendiculaire au Dia-
metre AC, ce Diametre ne [ui feroit pas non plus
perpendiculaire. Doncentirant du Centre D une
Ligne perpendiculairca AF, cete Ligne tombera
en quelque Pointdelaligne AF, par exemple an
Poiut G ; & ce Point feradifferent du Point 4, &
par confequent korsle Cercle. Dot il s'enfuivra
?:ue laLigne DG, qui pafleraau deld de la Circon-
rence , fera plus grande que DA. Si bien que
dans le Triangle DAG, I'Angle DAG, qui eft
folrenudu Coté DG, fera plus grand que I'Angle
DGA, quicht folitenu du Coté DA, qui eft plus
petit.  Orl'Angle DGA eltdroit, parla conftru-
" &ion, Donc I'Angle DAG fera plus grand qu’un
droit. Et ainfi deux Angles d'un Triangle vau-
droient plus de deux droits 5 ce qui eft impoflible ,
parla17.dut. 1lft donc impoffible de pouyoir
mener du Point A une Ligne droite qui e trouve
cartre la Perpendiculaire AE & la Circonference AB.
Je dis en troifiéme lieu, que I'Angle BAD,
compris de la Circonference AB & du Diametre
AD, cft plusgrand que tout Angle rechligne a'gu.
: Car

ctt e i a e o
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Car fi on méne du Point A une Ligne droite, &
qu'on I'approche le plus prés qu’il eft poflible de la
Perpendiculaire AE , afin de faire par ce moyen le
plus grand ‘Angle rectiligne aigu qu'il cft poffible :
il s’enfuivra, parcequi vient d étre prouvé, que
cette Ligne tombera dans le Cercle, & partant -
qu'elle fera avec le Diametre AC un Angle plus pe-
‘ti qae I Angle mixee BAD 5 lequelpar confequent
eft plus grand que touc Angle rectiligne aigu,
“FJedisenfin, que l”Ang]gc ‘de ‘contingence BAE,
comprisde la Circonference du Cercle & de la Per-
pendiculaire AE , cft plas petit quecour Angle rec-
tiligneaign. - ; T
Car lﬁ on mé}n:’efu Point A uncll.i ¢ grc;imd, &
u’on I’approchele dsqa'i ible de la
gcrpendicplﬁairc AE ?:sﬁgrdc girc pat‘:; movyen le
plu;},verit Angle reciligne aigu qu'il eft poffible: il
s’enfuivra de méme, ‘par cequia i ddja prouvé,
que cette Ligne rombera dans ke Cércle, & parrant
qu’elle fera aveclaLigne AE un Angle plus grand
ue |’ Angle de comingence BAE ; lequel par ¢on-
quent eft pluspetic que tout Angle reétiligne ai-
- gu s Quu eft tout ce qu'il falloit démontrer.

s
&3

Gé6 "rRoO-
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PROPOSITION XVIL
PROBLEME IL

D’un Point donné hors d'un Cercle, mener
une Ligne droite qui touche le Cercle,

" <rE fappofe qu'on donne'le i)

' Poilgrtj)\ s cl‘:‘ors le Cercle Q

BC; & je propofede me- =

ner du Point A une Ligne droi- '
tc qui touche le Cercle BC.
Pour le faire, )
. Du Point A au Centre D :
menez la Lignedroite AD ; &
du Centre D, & de I'intervalle DA, décrivez le Cer-
<le AEF. Puis duPoint B, o laLigne droite AD
coupe le Cercle BC, élevez la Ligne droite BE per-
{endiculairc 4 AD. Deméme, duPointE, oila .

igne BE coupe le Cercle AEF', au Centre D, me-
nezlaLigne droite ED. Enfin du Point A au Point -
C, ot laLigne DE coupela Circonference du Cer-
cle BC ; mencz la Ligne droite AC. Cela érane, je
dis que la Ligne AC, qui partduPointdonné A,
touche le Cercle BC. Pour le prouver,

Les Triangles ADC, EDB, ont les deux Cotez
'AD, DC, égaux aux deux CotezED, DB, cha-
cun au fien ; & I'Angle D, compris de ces Cotez
dgaux, eft commun. Donc (parla 4.du1.) la
Bazeeft égale d la Baze, & I'Angle ACD eft ¢gat
d I’Angle EBD. OrI'Angle EBD eft droit, parla
conftruction. Donc I'Angle ACD eft auffi sroit.
Etpartant ( par la Propofition précedente ) laLi-
gne AC, quict élevée perpendiculairement a 'ex-

. - tremitd
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tremité du Diametre DC, touche le Cercle BC
Ce qu'il falloit faire , & démontrer.

PROPOSITION XVIII.
THEOREME XVI

Si une Ligne droite touche un Cercle, ©>
que du Centre 4 Patrouchement on méne
une autre Ligne droite, cette Ligne [e~
74 perpendiculaire i la ‘Touchante.

AB roucheleCercle EDCau

PointE, & quedu Centre F

on méne au Pointdel'atrouche-

meant E la Ligne droite FE. Cela

éuant ;;dilc dis que l? L%nc }L Eeft

e culaire 4 la: Touchante =2

IAI‘;'?"' ; A E GB
Car fi FE n'éroit sas perpendiculaire d AB, on
pourroit {parla r2.du1.) du Point F abaiffer fur
AB une Perpendiculaire , comme FG ; laquelle
allant rencontrer la Ligne AB en-un autre Pointque
celui de l'artouchement, paflera au dela dela Cir-
conferencedu Cercle, & Ear confequent fera plus
grande que FD, qui eft bornde 4 cette Circonfe-
rence, ou que fon égale FE. Si bien que dansle
Trangle FEG, 'Angle FEG, quieft foitenu du
Coté ¥G , fera plus grand quel’Angle FGE, qui
eft {ofirenu du Cotd FE, qui eft plus petit, Or
IAngle ¥GE eft droit, par cette faufle conftruc-
tion. Donc I'Angle FEG fera plus grand qu'un
droit. Et ainfi deux Angles d’un Triangle vau-
droient plus de deux droits; ce quieft impoffible ,

J E fuppole que la Ligne droite

G7 . pac



‘148 ELEMENS D’EU.CLIDE..
parlar7.dur. Il cft donc imp\oﬂ:blc quela Ligne
FE ne foit pas pcrpcndiculairc aAB; Cequiltal-
loit démontrer.

PROPOSITION XIX.
THEOREME XVIL

Si une Ligne droite touche un Cercle, O
gue du Point de Pattouchement on éleve
une Perpendiculaire, clle paffera par le
Centre.

E fuppofe que la Ligne droite C
J ABft’ggchc?c Ccrclc%nBE , au
Point E'; & que dece Point on €+
ve la Ligne droite EC perpemdiai-
laire 2 AB. Celaétant, jedisque
ceuté Ligne pafle par le Centre, ou
¢cc qui eft [améme chofe, quele A~k B
Centredu Certle fe rencontre dans
laLignc EC. :
. Car i cela n’droit, le Centre dece Cercle feroit
en quelque Point hors de certe Ligne , par exeniple,
au PomtF. TirantdoncdecePoint 4 celui deFags
-touchement, la Ligne droite FE: cetteLigne , par
la Propofition frcccdentc, fera perpendiculaired
AB. Ecpartant!'Angle AEF fera droit. MaisI'An-
gle AEC eft déja droit, par fuppofition. Ainfi
I'Angle AEF feroitégalal Angle AEC, ceftadi-
re le Tout i fa parrie; ce quicftimpoflible. 11 eft
donc impoflible que le Centre du Cercle CDE foit
hors dela Ligne EC , laquellepar confequent pafie -
par le Centre ; Ce qu il falloit démontret.

P R O-
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PROPOSITION XX

THEOREME XVIIL

AuCercle, ' Angledu Centre eft double de
b Anglede la Circonference, quand ils
s appuyent tous-dewx fur un méme Are,
os qu'sls ont ume méme portionde Circon=
ferencepour Baze.

E {uppofe que dans le Cercle ABC, I'Angle BDC,
J qui cft au Centre D, & I'Angle BAC, qui eft
a la Circonferen- A :
ce > s’appuyent
" tous -deux fur
un méme Arc,
8 ont la méme
portionde Cir-
conference pour
Baze, dfcavoir : -
BC. Celaérant, je dis que I'Angle BDC eft dou-
ble deI’'Angle BAC. Pour le prouver,

_Menezpar les Points A & Dla Lignedroite ADE.
Cela pofé :

Au Triangle ADB les deux Cotez DA, DB, font
¢gaux , par la definition du Cercle. Donc ( parlay.
du 1.} les deux Angles DAB & DBA font éﬁaux,
entr’eux. Or l'Anch extericur BDE eft égal aux
deux Angles DAB& DBA , par la32.du1. Donc
I'Angle BDE eft double de FAngle BAD. Demé-
me , au Triangle ADC lesdeux Cotez DA, DC,
font égaux ; par confequent les deux Angles DAC
& DCA fontauffi égaux. Ozl Angle EDC eftaufi

égal
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égal aux deux A
Angles DAC & i
DCA; donc
eft double de
I'Angle DAC.Si
donc” a-I'Augle
BDE on ajoﬁ:c BN
l'Anglc EDC,& E
i I'Augle BAD on ajoiiteI'Angle DAC ; I'Angle
BDC fera double de I'Angle BAC, parle19. Ax.
du 1. Ce qu'itfalloit démontrer.
. Que file Point A avoit été priscomme dans cette
feconde Figure, on auroit prouvd de méme , que
" I’Angle BDE cft double del Angle BAD, & que
I'Angle CDE eft double de l’Ang%c CAD. Enfuite
de quoi , brant I'Angle CAD de I'Angle BAD, &
I'Angle CDE de I'Angle BDE ; I'Angle reftant
BDC fera double de I"Angle reftant BAC, parle
20. Ax.du1. Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXL

THEOREME XIX
Au Cercley les Angles qui [ont dans un
méme Segment 5 ou qui s’appuyent fur un
méme Arc 5 [ontegaux emsr'eux.

E fuppofe

que dans
le Cercle
ABCD les
deux Angles
DAC,D%C N
foientdins le
méme Seg-
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ment DABC, ou, ( ce qui eft la méme chofe) qu'’ils
s'appuyent tous-deux fur le méme Are DGC. Cela
¢érant , je dis que ccs deux Angles DAC, DBC,
font égaux entr’eux. Pour le prouver, '

Comme tout Segment de Cercle eft plus ou moins
grand qu'un dem: - Cercle ; fuppofons prémiere-
ment que le Segment DABC foit plus grand que
le Demi-cercle, Cela fuppofé, menezdu Centre
EauxextremitezD & C gc la Baze du Segment, les
Lignesdroites ED, EC. Celapof¢:

L’Angle DEC, quieftau Centre, eft doublede
I'Angle DAC, qui eft 4 la Circonference, paria
Prop. precedente ; & parla méme raifon il eft aufi
double de I'Angle DBC. Et partant lesdeux An-
gles DAC & DBC, qui font chacun maitic d’'un
méme Angle, font égaux entr’enx.

SupFofons en fecond lieu » que le Segment DABC
foit plus petit que ledemi-Cercle. Cela fuppofé,
du Point A au Point B menez laLigne droite AB,
Cela pofé :

Puifque le Segment DABC eft plus petit que Ie
demi-Cercle, il senfuit que le Segment DGC eft
plus grand que le demi-Cercle, & a plus forte rai-
fon le Segment 'AGB. Do il fuit queles Angles
ADB, ACB, quifontdans le Segment AGB, {ont
égaux entr’eux, par ce qui vient d’étre prouvé.
D'ailleurs, les Angles AFD, BFC, font aufli
égaux entr’eux, par la 15. dur. Par confequent
les deux Triangles AFD, BFC, ont deux Angles
¢gaux i deux Angles, chacunau fien. Et partant
letroifiéme DAF, ouDAC, eft égalauntroifiéme
FBC,ouDBC, par le 2. Corollaire dela 3a.du x,
Ce qu'il falloit démontrer. v

P RO



162  ELEMENS D’EUCLIDE.‘

PROPOSITION XXIL

THEOREME XX

. Les Figures de quatre Cotez irifcrites an
Cercle, ont les Angles appofez éganx 4
deux droits, :

E fuppofe que la Figure B
] AB ]g f'oitq infcritcda%l:lc

*" Cerle ABCD. Cela étant,
je-dis que les Anglesoppofez,
comme BAD & BCD, font
€gaux & deux droits. Pour le
prouver, D

- Menez les deux Lignesdroi-

tes AC& BD. Cela pofé: )
" L'Angle BAC & I' Angle BDC s"appuyent fur le
méme Arc BC ; doncils font égaux, Parla Propo-
fition precedente. L'Angle CAD & 1'Angle CBD
s'appuyent auffi furun méme Arc, d{cavoir DC
doncils{ont auffi égaux. Partant les deux Angles
BAC & CAD, quifont]'Angle roral BAD, font
<gaux aux deux Angles DBC & BDC. Mais ces
deux-ci pris avec le troifiéme BCD, valent deux
droits, par la 32. du 1. DoncI'Angle BAD, pris
avecleméme Angle BCD, valentauffideux droits.
On prouvera , par laméme raifon, que les deux
Angles ABC & ADC font égaux 4 deux droits; Qui
eft ce qu'il falloit démontrer.

-

Bl L R O
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PROPOSITION XXIII,
" THEOREME XXIL

Sidewx portions de Cercles fons femblables
o inégales, lewrs Bazes ne [erontpas
. tgales. . .

E fuppofe que les deux
ortions de  Cercles

*” 'ABC,FGH, foient
femblables & inégales.
Cela drant, je dis que =
lears Bazes AC, FH, A CF H
ne font pas égales. »
Car fi ces Bazes croient égalest en tranfportant
ar rcnféc le Segment ou portion de Cercle FGH
ur le Segment ABC , on pourroit faire convenir la
Baze FH avec la Baze AC. "Etd'autant que le Seg-
. ment FGH eft fuppof€ inégal au Segment ABC,
I'Arc FGH ne conviendroit pas avec I' Arc ABC.
C’eft pourquoi I’ Arc FGH tomberoit en quelqu’au-
tre endroit , comme par exemple d 'endroit ADC.
Tirant donc la Ligne droite ADB, qui coupe ces
Arcsaux,Points D & B, & menant les Lignes droi-
tes CB, CD;ils’enfuivra que puifque les Segmens
ADC , ABC, Tont fuppofez femblables , les Angles
ADC, ABC, qui font dans ces Segmens, ferorit
c‘gaux entr’eux , par la definition des Segmens fem-
blables. Ecainfi ' Angle ADC., qui eft exterieur au
relpect du Trianzle DBC, feroir égal a fon oppof¢
interieur DBC; ce qui eft impoffible,parla 16.du 1.
Donc fi deux portions de Cercles font femblables &
inégales, leurs Bazes ne feront pas égales; Ce
qu'il falloit démontrer.

P R Q-
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PROPOSITHHVXHK
THEOREME XXIL

Sideux S egmens , o% deyx portiam de Cer«
cles, [emblables, ont pour Bazes des
Lignes droites égales o ils feront égaux
entrenx. '

]E fuppofe que les

B E '
deux Segmens ABC,
DEF, foient fem-
blables, & que feurs
Bazes AC, DF, foient

égales. Cela érant, je A cpo F
dis que ces deux Segmens font égaux entr’eux.

Car s'ils éroient inégaux, il s'enfuivroit que
deux Segmens femblables & indgaux auroient des
Bazes égales; ce qui cft impoflible, par la Prop.
Prcccdgntc. Donc ces deux Segmens font €gaux ;
Cequ'il falloit démontrer.

555

P % 0-
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PROPOSITION XXV,
PROBLEME IIIL"

Une portion de Cercle étant donnée, dé-
crire le Cercle duguel elle eft portion.

E fuppofe que Ia portion de
Cercle ABC foit donnde, &
'je propofe. de décrire le Cer-
cle entier duquel elle eft por-
tion ; c'eft 4 dire que je propo-
fe de trouver le Centredu Cercle,
duquel 1a portion ABCeft don-
née. Pour le faire,
. Prenez & difcretion dans la Cizconference ABC
trois Points, par exemple A, B, C. Menez les.
deux Lignes droites AB, BC. Coupez chacune de
ces Lignes en deux également aux Points D& E..
De chacun de ces Points élevez unc Perpendiculaire,
fcavoir DF , EF. Cela érant, jedis que ces deux
Perpendiculaires fe rencontreront ; & que le Point
de ﬁ:ur rencontre , & favoir F, eft le Centre du
Cercle dont ABC eft une portion. Pour le prouver,
" Du Point D au Point E menez laLigne droite
DE. Celapofé: '

Puifque les An%lcs BDF & BEF font droits, par
la conftruction, les Angles EDF & DEF , quin’en
font que les parties, font moindres que deux droits.
Et partant les deux Lignes DF , EF, fe doivent
rencontrer , par la Remarque dela28.dur. En-
fuite de quoi , il s’enfuit, paria 1. Remarque de la
premiere Prop. de ce Livie, que le Point Feftle
Centre cherché ; Cequ'il falloit démontrer.

PRO-
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PROPQSITIQN XXV
THEOREME XXIIL

Asx Cercles éganx o les Angles éganx
sappuyent [ur Circonferences égales 3
foit qwils foient conflituez. au Cemire,
" ou 4 la Circonference.

fuppofe que les B
JE Cermes ABC ,
DEF, foient ¢gaux,
& que les Angles
AGC, DHF, qui
font conftituezau A cD (3
Centre ,oules An- X
%elcs ABC, DEF, qui font conftituez a la Circon-
rence , {oient aufli égaux entr’eux. Celaéeant,
jedis que les Arcs AIC , DKF, fur lefquels ces An-
gles s'appuyent , font égaux entr’eux. Pour le
prouver, :
Menez les Lignu droites AC , DF. Celapof¢:
Puifque les Cercles ABC, DEF, font fuppofcz
dgaux ; il s'enfuit que les Cotez AG, GC, du
’Igrianglc AGC, fontégaux aux deux Cotez DH 4
HF, du Triangle DHF. Deplus. ’Angle AGC
cft fuppofé ¢gal a I'Angle DHF. Partant la Baze
AC eft égale & la Baze DF, parlag.duz. Ainfi
nous avons deux Segmens de Cercles ABC, DEF,
i font femblables . puis qu'ils font fuppofez capa-
bles d Angles égaux-; & qui d’ailleurs ont pour Ba-
zes des Lignes droites dgales, fcavoir AC , DF.
Et partant ces deux Segmens font égaux, parla
24. Prop. D'ou il fuit, que fi on les Ote des deux
: Cercles
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Cercles entiers , qui font fuppofez égaux, les Arcs.
reftans AIC, DKF, feront égaux entr’eux ; Ce
qu'il falloit démontres, -

PROPOSITION XXVII

THEOREME XXIV.

Aux Cercles égaux y les Angles qui s'ap-
puyent [ur Circonferences égales f[ont
éganx entr'eux o [oit qwils fvient con-
fiituez au Centrey ouala Circonference.

E fuppofe que les Cercles ABC, DEF, foient
¢gaux, & queles Arcs AC, DF foient aufli
<gaux. Cela érant, je dis premierement que les

Angles AGC,DHF-, qui font conftituez aux Cen-
tres G & H, & quis'appuyent fur ces deux Arcs,
font égaux entr’eux. , :

Cars’ils n’étoient - E

pas égaux, il fau-

droitquel’un de ces

Angles fit plus

. gralpd c}iuc Pautre.

ofons donc que ce '

foiel Angle AGCS] A% C O~—"F

celaeft, parla 24.dur.on poutraen retrancher une

partie, comme AGI, égale a DHF. Enfuite de quoi,

par la Prop. precedente, I'Arc Al feradgal i1 Arc.

DF.MaisI' Arc AC eft d¢ja fuppofé égal a I'Arc DF.

Ainfi I'Arc A1 & I'Arc AC feroient éganx entr’eux

c’eft 4 direla pardeau Tout ; ce quicft impoffible.

11 eft donc impoflible que l'Angclc AGC {oit plus

grand que I'Angle DHF. On prouverade méme,

que I'Angle DHF n'eft pas plus grand que l'fgglc
]
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AGC; & parrantces deux Angles font égaux ; Ce
u'il falloic démontrer.
Je dis en fccond licu , queles Angles ABC, DEF,
ui fontd laCircon- E
‘(lcrcncc, & quis’ap-
puyeat fur ces mé-
mes Arcs , font
égaux cmr’euic. :
Car {par la 20.
Prop.)Pccs dex A—FC D F
Angles ABC , DEF, font moiti¢ des Angles AGC,
DHF, qui viennent d’étre prouvez cgaux. Et
partantles deux Angles ABC, DEF, font égaux
entr'eux, par le 7. Ax. du 1. Cequ'il falloitdé-
montrer.

PROPOSITION XXVIIL
THEOREME XXV.

Aux Cercles égaux 5 les Lignes droites {ga=
les [outiennens Circonferences égales.

JE fuppofe que D T
les  Cercles
ABC , DEF,
foient égaux, & H

ue les Lignes

C, DF, qui A
font les Soﬁt(e]n- cp F
dantes des Arcs I k
AIC & DKF, foient c'galcs. Cela étant, jedis que
les Ares A1C & DKF {ont égaux entr’eux. Pour le.
prouver, ' .

- Menez des Centres G & H les Lignes droites GA,
GC; HD, HF. Celapofé:

Les
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Les Cotez GA, GC, duTriangle AGC, font
égaux aux CorezHD, HF, du Triangle DHF,
ar la definition des Cercles égaux. Deplus, la Baze
AC cft égale d la Baze DF , par fuppofiion. Donc
I'Angle AGC et égal 4 ' Angle DHF, parla 8. du_
1. Dot il fuit (par la 26.Prop.) que les Arcs
AIC & DKF, fur lefquels ils s’appuyent, font
égaux entr’eux ; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXIX.
THEOREME XXVI

Aux Cercles éganx yles Circonferences e:gt;-'
les ont lenrs Soutendantes égales,

Efuppofeque = B
J les Cercles
ABC, DEF,
{oient égaux, & G H

ue les Circon-

erences ou les cD
Arcs AIC , A\// \,—/F
DKF , foient 1 K
* auffi égales. Celadrant, je dis queles Lignes AC
& DF, qui en fone les Solitendantes , fout égales
entr’elles. Pour le prouver,

Menez des Centres G & H les Lignes droites GA,
GC; HD, HF. Celapof¢:

Puifque les Cercles ABC, DEF, font fuppofez
égaux : les deux Cotez GA , GC, du Triangle
AGC, font dgaux aux deux Cdtez HD, HF , du
Triangle DHF. Drailleursl’Angle AGC, compris
des deux Cotezdn premier Triangle , eft égal &
I'Angle DHF , compris des deux C6tez du fecond 5
puilque les Arcs fur lefquels ils s'appuyent font

Teme 1 H égaux
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¢gaux par fuppofition. Et partant la Baze ACeft
éuide dlaBaze DF, parla 4. dui. Cequil falloic
demontrer.

PROPOSITION XXX.
PROBLEME IV.

Couper en deux également un Arc de
Cercle donné,

E fuppofe que I'Arcde Cercle

ABC, foirdonnd ; & je pro- B
*" pofe de le couper en deux
parties ¢gales. Pourlefiire,
Pu Point A au Point C menez AD
la Lione droize AC ; coupez cet- c

te Licne en deux éualementau Point D ; €élevez au
Point D la Peryendiculaire DB, qui rencontre I'Arc
au Point B. Cela érant, je dis que cét Arc eft coupé
en deux dgalement 5 ceft d dire quel’Arc ABcft
¢galal’Atc BC. Pour leprouver,

Menezles Lignes droites AB, BC. Cela pofé:

Le Coté AD, du Triangle ABD, cft €égal an
Coré DC, du Triangle CDB, par la conftruction.
Le Coid BD eft commun 4 ces deux Trianeles.
Deplus, 1 Angle ADBeft égaldl'Angle CDB,, par
la con{truction. Doncla Baze AB eft égale & la Baze
BC, parlag. du1. Ecpar confequent les Ares AB,
BC, que ces deux Bazes (oliriennent , fout égaux

entr'eux, parla28.Prop. Cequ'il falloit faire , &
démoncrer.

P R O-
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PROPOSITION XXXI.

THEOREME XXVIL

"Au Cercley I Angle qui eft au dems-Cer-
cleeftdroit; celu qui eff au plus grand
Segment eft plus petit gu’un droit; ©°
celui qui et au plus petir Segment eft
plus grand qwun droit. Deplus, I An-
gle du plus - grand Segment eft plus
grand qu'un droits & I Angle du plus
petit Segment eft plus petit quun drois.

E fuppofe qu'au Cercle -

J ABC, D foit le Centre, P
& ADC le Diametre, & Y
u'ayant pris dans la Circon- / \E\

?ercnce le Point B a difcretion,

At d e
on ait mené de ce Point aux b c
extrémitez du Diametre les v
deux Lignes droites BA, BC,

qui font I’ Angle au demi-Cercle ABC, Cela drant,-
je dis premierement que I'’Angle ABC eft droit.
Pour le prouver,
Menez du Point D au Point B la Ligne droite
DB, & continuez la Ligne AB vers E. Cela pof¢:
Au Triangle ABD, les Cotez DA, DB, font
¢gaux , parla definition du Cercle. Donc I'Angle
ABD eft égal a I'Angle BAD, parlas.du1. De
méme, an Triangle DBC, les Cotez DB, DC,
érant €gaux, I'Aigle DBC eft égal a1’ Angle BCD.
Er ainfi I'Angle total ABC eft €gal aux deux An-
H 2 gles
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gles BAD, BCD. Draillewrs, I'Angle exterieur
EBCeft ¢gal & ces deux mémes Angles BAC, BCD,
ar 1a 32.dut. Parant I'Avgic ABC & I"Angle
BC font égaux entr’eux. Etparconfequent [a Li-
gne BCeft perpendiculaire 3 AE, & I’Angle ABC
clt droit; Cequ’il falloit démontrer.

Jedis enfecondlieu, que I'Angle BAC » quicft
au plus grand Segment CAB, eft pius peric qu'un
drott. Pour le prouver,

Au Triangle ABC, les deux
Angles ABC & BAC font plus
peties que deux droits , par la
17.du 1. Or il vient d'éere
prouvé que I'Angle ABC eft
droit. Donc I'Angle BAC eft
moindre qu'un droit 3 Ce
quil falloit encore démon-
trer, ’

Je disen eroifidmelicu, que I'Angle BFC, qui
eft au plus petic Segment CFL, efk plus grand qu'un
droit. Pour le prouver, )

La Figure de quatre Ctez ABFC eftinferite au
Cercle ; & ainfi les deux Angles oppofez BAC &
BFC fon: égaux a deux droits, par la 22, Prop.
Mais 1] vient'd’é:re prouvé que I'Angle BAC eft
moindre qu'un droit. Donc I'Angle BFC eft plus
grand qu'an droit; Ce qu'il falloit encore démon-
trer.

. Je dis en quatriéme lieu, que I'Angle du plus
grand Segment, c’eft 4 direl’Angle mixte CBA,
qui eft compris de la Ligne droite BC , & de la Cir-
conference BA, cft plus grand qu'undroit. Pour
le prouver,

L’Angle mixte CBA eft plusgrand que I'Angle
retiligne ABC, qui n'eft que fa partic. Orl'An-
gle ABCeft droit, comme on vicnt de le prouver.
Iyonc I'Angle mixte CBA cft plus grand qu'un
drotr; Cequ'il falloit démoatrer.

) Je




LIVRE TROISITEEME. 173

Je dis enfin que I’ Angle du plus perit Segment,
c’elt a dire !’ Angle mixte CBF, qui eft comprisde
la Lignedroite CB, & delaCirconference BF , eft
plus petit qu'un droit. Pourle prouver,

L’ Angle mixte CBF eft plus petit que I'Angle
redtiligne CBE , dont il n'eft que partie. Orl'An-
gle CEE eft droit, comme on vient de le prouver.
Donc !’ Angle mixte CBF eft plus peut qu'un droit 5
Ce qui reftoit & démontrer.

REMARQUE.

\

Cette Propofition nous donne un moyen facile
pour élever une Perpendiculaire a l'extremicé d*une
Ligne droite donnde.

Suppofons que la Ligne droite dounde foit AB,
& qu'a fon extremité B il faille ¢lever une Perpen-
diculaire. Pour le faire,

Prenez quelque Point ,
comme C, au deflus de la
Ligne AB. Puisdu PointC,

" comme Centre , & de I'in-
zervalle CB, décrivez le Cer-
cle EBD. CeCercle coupera A .
laLigne AB en quclqu'aﬁtrc AL
Point, commeD. Par ce Point D & parle Centre
C menez la Ligne droite DCE. Enfindu Poin: E
au Point B menez la Lignedroite EB; & cetre Li-
ﬁnc feraperpendiculaire a AB. Car puifque I'Angle

cftaudemi-Cercle , il eft droit.

B

eNEN0

AS)

O

Hj; "PRoO-
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PROPOSITION XXXII.
THEOREME XXVIIL.

Si une Ligne droite touche un Cercle, ¢
gite du Point de Pattouchement on mé-
ne une Ligne droite quilecoupe: I An-
gle que fait de pare & d’antre la Cou-
pante avec la Teuchante, eff égal
P Angle dont le Segment alrerne eff ca-

pable. :
E fuppofe que la Ligne D
] AB Ptoucl-cnle le Ce1gclc E

“" CDE au Poimt C, &
quede ce Pointon a ménela B

\‘,,_A_w gui cou-
- pe le Cc{{cle en deux Se-
gmens, {¢avoir CDE, &
CFE. Celga dtant , jedis pre- A ¢ B
mierement que 1" Angle BCE, que la Coupante fait
d’'une part avec la Touchante, eft dgal aI'Angle
. dont le Segment alterne CDE eft capable. Pour
leprouver, |
Elevez au Point Cla Ligne CD perpendiculaire a
AB; & duPoint D au Point E menez la Ligne droi-
te DE, laquelle feraavec CDFP Angle CDE, dont
le Segment CDE eft capable. Sibien qu'il s’agir de
montrer quel’Angle CDE eft égal i I'Angle BCE.
Pour le prouver, .
Puifque la Ligne AB touchele Cercle, & que
CDa ¢eé élevée perpendiculairement au Point de
- o Yattou-
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I'aztouchement, il s’enfuit (par 1a 19. Prop.)
qu’elle pailepar le Centre , & parconfequent qu'el-
le en eft le Diametre,, & quelcSegiment CFED cft
un demi-Cercle. D'ou i1l fuit que I'Angle CED,
ui eftau demi-Cercle, eft droit,par la 3 1. Prop. Er

‘autant que les trois Angles du Triangle CDE font
égaux 4 deux droits, parla 32.du 1. il s’entuit que
les deux Angles CDE & DCE font égaux 4 un droit,
ceflt a dire’a I'Angle BCD. S$i donc de ces deux
Touts, quifont ¢gaux, on Ote I‘Anglc DCE,qut
leur cft commun, il reftera I'Angle BCE ¢gal a
I'Angle CDE; Ce qu'il falloit démontrer.

Jedisenfecond lieu, quel'Angle ACE, que la
Coupante CE faicavec la Tonchante AB, eft égald
I'Angle dont le Segment alierne CFE cft capable ;
c'efta dire,que fidaus ]’ Arc CFE on prend 4 difere-
tion quelque Point, comme F, dou ['on méne
les Lignes droites FC, FE, 1'Angle ACE {cra dégal
al’Angle CFE. Pour le prouver,

La Figure de quatre Corez CDEF érant infcrire
au Cercle, lesdeux Angles oppofez CDE , CFE,
font égaux d deux droits, parlaz2z. Prop. Mais les
Angles ACE, BCE , fontaufli égaux 4 deux droits ,
par la‘13, du 1. Partant les deux Angles CDE ,
CFE, font ¢gaux aux deax Angles BCE, ACE.
Sidonc de ces icux Touts, quifontégaux, on ote
les Angles CDE & BCE , qui vienneut d’étre prou-
yez égaux, I'Angle reftant CFE feraégal al’Angle
reftaut ACE ; Ce qu'il falloir démontrer.

A ATAN

éde;}‘:-‘
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PROPOSITION XXXII1I
PROBLEME V.

Sur une Ligne droite donnée 5 décrire une
portion de Cercle m}mblc dun Angle
égal a un Angle rectiligne donné.

E fuppofe que la Li-
gnedroite AB foit
donnée,& que I'Angle
rectiligne C foit aufli
donné’; & je propofe
de décrire fur AB une
portion de Cercle ca-
able d’un Angle égal
I'Angle C. Pour le
faire,

Menez la Ligne droite HAD, qui fafleavec AB
I'Angle BAD cgalal'Angle C. Elevez auPoint A
laLigne AE perpendiculaire 2 HD. Puis tirez du
Point Bla Liguedroite BF , qui falicavec AB'An-
gle ABV éga] il'Angle FAD. Eutin du Centre F,
& de I'intervalle FA, décrivez un Cercle. Cela
érant , jedisquela Circonference de ce Cercle pat=
fera par le Point B, & que leSegment AEB fera
capable d'un Angle égal al'Angle C; ceftddire,
quayant mené laLigne BE , I'Angle AEB fera ¢gal
al’Angle C. Pour le prouver,

Puifcueles AnglesFAB, FBA , font égaux, par
Ia conftruction: les deux Cotez FA, FB, qui les
foli:iennent , fout aufii égaux , par la 6. du 1. D'ott
il fuir, que la Circenference du Cercle qui eft décrie
du Centie F» &delintervalle FA, paile aufli par

' le
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le Peint B. Dailleurs, puifque la Ligne AFE pafle
par le Centre F du Cercle AEB, il senfuir qu'elle
en eft le Diamectre ; & puifque la Ligne HAD lui
oft perpendiculaire , il s'enfuit que cette Ligne
HAD touche ce Cercle, parla 16. Prop. Ot la Li-
%nc AB part du Point de 'attouchement , & coupe
¢ méme Cercle. Donc ( par la Propofition prece-
dente) I'Angle BAD, qu’elle fair avec la Touchan-
tc, eft égalal’Angle ALB, dont le Segment alterne
AEB eft capable. Mais I'Angle BAD a éié fait égal
a I'Angle C. Donc I'Angle AEB cft aufli égal
I'Angle C; Cequhlfalloit démontrer.
Si ' Angle donnd eiit €té cbrus, comme I'Angle
G, ilauroittotjours fallu faire la méme conftru-
&ion queci-deflus. Mais au lieu de prendre la por-
tion AEB, ilauroit falluprendre la portion AIB,
comme érant celle qui eft capable d'un Angleégal &
I' Angle donnd G. - .
SiI'Angle donné eiir ¢té droit, il n'auroit falln
e ddcrire un demi-Cercle fur la Ligne donmceAB,
Car le demi-Cercle eft capable d’un Angle droit,
par la'31. Prop. “Ainfi dans tous les cas poflibles,
nous avons fur une Ligne droite donnée décrit un
Segment , ouune portion de Cercle, capabled'un
Angle rectilignedonné ; Ce qu'il falloit faire , &

démontrer.

AT
55

Hg P RO-



18 ELEMENS D’EUCLIDE.

PROPOSITION XXXV,
PROBLEME VL

D’un Cercle donné, retrancher un Segment
capable d'un Angle égal 4 un Angle
rettiligne donné.

- ABC foit .donné, &
¥ que I'Angle rectiligne
D foit aufli donné; & je
propofe de retrancher du
Cercle ABC un Segment
capable d'un Angle ¢gal 4
T'Angle D. Pourle faire, ° .-

Menez la Ligne droite EAF, quitouche le Cet-.
cleauPoint A. Puis (par la 23. du 1.) tirez du
Doint Adans le Cercle la Ligne droite AC, quit
faffeavec AF['Angle FAC ¢€gal 4 I'Angle D. Cela
drant, je dis qucichegmcnt ABC cft capable d'un
Angle égalal’ Angle retiligne donué D. Pour le
prouver, ) A

Par la 32. Prop. I'Angledont le Segment ABC
eftcapable), eft égal 4 I'Angle FAC. Or, par la
conftruction , I'Angle FAC eft égal dl'Angle D.
Partantl’ Angle dontle Segment ABC eft capable,
eftégalal'Angle D; Ce qu'il falloit faire , & dé-
montrer, :

"E fuppofe que le Cercle

- P R O-
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PROPOSITION XXXV,

THEOREME XXIX

Si dans un Cercle deux Lignes droites [e
coupent U'une Lautre; le Retanglecom-
pris des dewx parties de Pune , eff égal
au Reltangle compris des denx pariies
de Dautre,

JE {uppo-
fe que C
dans le Cer-
cle ACBD
les deux Li-
nes droites
Jg&B , CD,- D B
{e coupent

lune l'au-
* treau Point c
E. Cela ‘ ‘

éant , je

dis que le )
Retangle 3D
compris des

deux parties AE , EB, de la Ligne AB, eft ¢gal
au Reltangle compris des deux parties CE, ED,
dela Ligne CD. )

- Cette Prop. pent avoir quatre cas. Car premie~
rement il (e peur faire que les deux Lignes qui s’en-
trecoupent paflent par le Cearre. Sccondem‘ent il
fe peut faire qu’il n’y enait qu’une qui y pafie, &
qu'elle coupe 'autre en deux partics égales. Troi-

: He¢ fiéme-
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fidmement il {e peur faire que celle qui paile par e
Centrrc, coupe I'antre en deux parties in¢gales. En-
fi2 1l (¢ peuc faire que nil'une nil'autre ne pafle par
le Centre.

Suppofons
donc 1. que C
lesdeux Li-
goes  AB,
CD, paf
fene par le B
Centre.Ce- D

La pofé:
commc les
deux par-
tes AE, C
EB, font
éeales aux
deux parties 5D
CE, ED, ’
pat la definition du Cercle; il eft édvident que le
Redtangle compris des deux premieres, eft égalaun
Redtangle compris des deux autres.

Suppofons en fecond licu , quela Ligne AB paf~
fe par le Centre F, & qu'cllecoupe CD, quin’y
~paile point, en deux parties ¢gales. Cela érant,
je dis que le Redtangle de AE, EB, eft égal au
Retanglede CE, ED. Pour le prouver,

Menez du Centre F au Point D la Ligne droite
FD. Ceclapofé: .

Puifquela Ligne AB eft coupée en deux égale-
mentau Point ¥, & en deux inégalement au Point
E, ils'enfuir {parlas. Prop.duz.) quele Reét-
anglecomprisde AE, EB, avecleQuarréde FE,
eft ¢gal au Quarré de ¥B, ou de fon égale FD.
Mais puifque FE, qui pafle parle Centre, coupe
CD en deux également, elle la coupe auffi per-

dicvlairement , par la 3. Propofition. Donc
"Angle FED eft droir, Par confequent ( par la

47-du
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47.du1.) lesdeux Quarrez de FE & de ED font
égaux au Quarré de FD. Erainfi le Redangle -

.compris de AE , EB, avec le Quarré de FE, eft
égalaux deux Quarrezde FE & de ED, Si donc de
cesdeux Touts, qui fontégaux, on Ote Je Quarré
dc FE, quileur eft commun, il reflerale Redtangle
comprisde AE, EB, ¢€galau Quarré de ED. Mais
puifque les Lignes CE , ED , font €gales, le Quar-
ré de ED n'eftautre chofe que le Re@angle com-
ptis de CE, ED. Et partant le Rectangle com-
prisde AE, EB, eft ¢gal au Rectangle comptis
deCE, ED. _

Suppofons en troifiéme lieu, que la Ligne AB
paffe par Ie Centre F, & qu'elie coupe CD, qui
n'y paffe point, en deux partiesinégales. Cela érant,
je dis encore que le Rectangle de AE, EB, cft
égal au ReCtanglede CE , ED. Pourle prouver,

Abaiffez du Centre Fla Ligne FG, perpendicu-~
laire 4 CD ; aumoyendequot, laligne CD fera
divifée en deux dgalement , parla 3. Prop. Puisdu
Point F au Point D menez 1a Ligne droite FD. Cela

of¢ : -

F Puifque AB eft coupde en deux partics dgales au
Point F, & endeuxinégalesan Point E ; il s’en-
fuit (par la 5. Prop. du 2.) queleReQtanglede
AE, EB, avecle Quarré de FE, eft égal an Quar-
réde FB, oudefon égale FD. Mais (parla 47.du
1.) le Quarré de FE eft égal aux deux Quarrez de
FG & de GE. Deméme, le Quarréd de FD eft dgal
aux deux Quarrez de FG & de GD. Sidoncau lieu
du Quarré de FE on prend les deux Quarrez de FG
& de GE, & au lieu du Quarré de FD on prend les
deux Quarrezde FG & de GD: il s’enfuivra que
le Rectangle de AE, EB, avec les deux Quarrez
de FG & de GE , fera égal aux deux Quarrez de
FG & de GD. Erpartant, Otantde ces deux Touts ,
qui fone égaux , le Quarré de FG, qui leureft com-
mun; il refterale ReGangle comprisde AE, EB,

n7 avee
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avecle Quarré de GE, qui fera égal au Quarré de
GD. Dailleurs, puifque CD cﬁ coupée en deux
partics ¢galesau Point G, & en deux indgales au
PointE ; le Redtanglede CE, ED, avecle Quar-
re de GE, eft dgal au Quarré de GD, parlas.
Prop. du 2. Et ainfi le Retangle de AE, EB,
avec le Quarré de GE, eft ¢gal au Rectangle de
. CE, ED, avec le Quarré de GE. Otant doncle
Quarréde GE, quileur eft commun, il senfui-
vra que le Rectangle de AE, EB, fera égal au
Re&tangle de CE, ED.

Suppofons enfin que ni l'un nil’autre de cesdeux
Lignes AB, CD, ne paffe par le Centre. Cela
érant, jedisencore que le Rectanglede AE, EB,
cft égal au Rectangle de CE, ED. Pour le prou-
ver,

Menez par le Centre F & par le Point Ela Ligne
droite HFEL Celapofé:

De quelque fagon que laLigne HI coupe AB, il
s’enfuir , parcequivientd'érredémontré , que le
Rectanglede AE, EB, cft ¢gal au Reangle de
HE, EI. De memeaufli, de quelque fagon que
Hl coupe CD, il s’enfuit quele Re¢tanglede DE,
EC, cft égal aumeme Rectangle de HE , EI. Et
ainfi le Reétangle de AE, EB, & leRectangle de
DE, EC, quifonrégauxd un méme Rectangle,
font égaux entr'eux ; Qui eft tout ce qu'il falloie
démontrer.

PR O-
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PROPOSITION XXXV

THEOREME XXX

Si d'un Point pris 4 difcretion bors d'un
Cercle 5 on tire deux Lignes droites ,
dont U'une le touche, ¢ lautre le cou-
pes © f¢ va terminer a [a Circonfe-
vence concave: le Retfangle compris de
toute la Coupante &~ de fa partie hors
du Cercle , fera égal am Quarré de la
Touchante, : o

quon ait

pris 4 dif--
cretion lePoinit g
D,hors du Cer-
cle ABC, & .-
que de ce Poine
on ajt tiré la : : "
Ligne droite DB, qui touchele Cercleau Poine B,
&Ta Lignedroite DA, qui lecoupe , & va fe termi-
ner a fa Circonference concave. Cela érant, jedis
que le Rectangle compris de AD, DC, eft e’gafl au
Quarré de DB. ~

Ce:te Propofition peut avoir deux cas. Car oula
Ligne DA paffe par le Centre, ou clic n'y pafle
o11t.

F Suppofons donc 1. qu'elle pafle par le Centre,
Cela fuppold:

]E fuppole D

. Menez
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Menez du Centre E au Point B laLignedroite
EB. CerteLigne (par la 18. Prop. ) fera perpendi-
culaire 4 la Touchante DB ; d'ou il fuitqueI'Angle
EBED feradroit. Celapofé:

Puifque la Ligne AC cft coupéc en denx égale~
mentauPointE, & que la Li;inc CD lui eft ajoii-
tée: il s'enfuir que le Rectangle comprisde AD,
DC, avecleQuarréde EC, ou de fonégale EB,
eft égal au Quarré de ED, par la 6. Prop. du 2. Mais
Ie Quarrd de ED eft egal aux deux Quarrez de EB
& de DB, parla 47. du 1. Parconfequent le Reft-
angle comprisde AD, DC, avec le Quarr¢de EB,
eft ¢gal aux deux Quarrez de EB & de DB. -Si
doncde ces deux Touts, quifont égaux, on Ste Ie
Quarré de EB, quileur ccll} commun , il refterale
Rectangle compris de AD, DC, qui fera dgal au
Quarre de DB 5 Ce qu'il falloit démeontrer.

Suppolons N

maintenant que
la Ligne DA ne

afle point par 'g

¢ Centre. Cela
érant, jedis en-
core que le
Rectangle de v :
AD,DC,eft égal au Quarrd de DB.Pour le prouver,

Menez du Centre E au PointBla Ligne droite
EB; cete Ligne (parla18. Prop. ) fera perpendi-
culaire 2 DB. De ce méme Centre abaiffez la Ligne
EF perpendiculaired AD 5 cette Ligne EF (par la
3. Prop. ) couperala partie AC, qui eft dans Ie Cer-
cle, en deux également. Enfin gc ce méme Point
menez les deux Lignes droites EC, ED. Cela pofé :

Puifque laLigne AC eft coupée en deux parties.

¢gales auPoint F, & que la Ligne CD luieft ajoli-
tée: il s’enfuit ( parla 6. Prop. du 2. ) quele Re&-
angle compris de AD, DC, avecleQuarré de CF ,
eft ¢gal au Quarré de DF. Si donc i ces deux Touts,

qui

-
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qui font égaux, on ajotite le Quarré de FE; il
s'enfuivra que le Re&au}gle de AD, DC, & lesdeux
Quarrez de CF & de YE, feront égaux aux deux
Quarrez de DF & de FE. Or les deux Quarrez de
CF & de FE font ¢gauxau Quarréde EC, oudc
fon égale EB, parla 47. du 1-Etde méme, les deux
Quarrez de DF & de FE {ont égaux au Quarré de
ED. Si donc aulieu des deux Quartezde CF & de
FE , onprend le Quarré de EB ; & au lieu des deux
Quarrez de DF & de FE, on Yrcnd le Quarré de
ED': il senfuivra que le Rectangle compris de AD,
DC, avec le %arré de EB, feradgalau Quarrd
de ED. Maisles deux %arrez de DB & de EBfont
aufli dgaux au (%gatrc’ e ED, par la 47. du 1.
Donc e Rectangle de DA, DC, & le Quarréde
EB, font enfemble égaux aux deux Quarrez de
DB & de EB. Si doncde ces deux Touts, qui font
dgaux, onotele Quarré de EB, qui leurclt com-
mun ; il refterale ReGtanglede DA, DC, égalau
Quarré de DB; Cequ'il falloit démontrer.

I. CorROLLAIRTE.

11 fuit de cette Propofition, que fi d'un Point
pris adiferetion hors d'un Cercle , onméne tant de
Lignes droites que I'on voudra , qui coupent le
Cercle , & quiailent (€ terminer 4 (a Circonfeen-
ceconcave ; le Re@angle compris d'une de ces Cou-
pantes, telle que'on voudra, & defapartie hors
du Cercle, fera égal au Rectangle compris de relle
autre Coupante que I’'on voudra, de fapartie hors
du Cercle. Carchacunde ces Rectangleseft ¢gal au

parré de la Touchante., qui feroxx mencedece
mcme Point,

II. CoOROLLAIRE

Il fuitencore, quefid'un Pointprisd di[&rcltion
hors
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hors d’un Cercle ; enméne deux Lignes droites qui
le touchent, elles feront égalesentr’elles. Car le
Quarré de chacune de ces Ligues eft égal au Rectan-
gle d'une Coupante & dc fa partie hors du Cercle.
Er ainfi chacun de ces Quarrez eft égalalautre;;
d’ot il fuit que Jes Lignes qui en font les Cdrez.font
dgales, paxﬂa 3. Remarquede la 46.du 1.

PROPOSITION XXXVILI

THEOREME XXXI

Si d'un Point pris 4 difcretion hors d'un
Cercle y on mene deux Lignes droites
dont Pune coupe le Cercle, ¢~ vafeter-
miner 4 [a Circonference concave 4 &
Pawsre atreint le Cercle : € que le
Retlangle compris de tousela Coupantey -
@~ de [a partie bors du Cercle , foir
égal an Quarré de celle qus atteint le
Cercle; celle-ci touchera le Cercle.

E {uppofe que du Point D, pris D
a difcrerion hors du Cercle
ABC, on ait mené les deux p "
Lignes droites DA, DB ; dont
I'une. a fcavoir DA, coupe le Cer-
cle, & {e termine 3 fa Circonfe- E
rence concave ; & l'autre , d f¢a-
" voir DB, atteint le Cercle : & A
que le Reétangle compris.de DA, DC, foit égal
au Quarcé de DB. Cela drant, je dis que cette
- ‘ Ligne
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Ligne DB touche le Cercle. Pour le prouver,

Menez du Point D la Ligne droite DF, qui touche
le Cercle. Puis du Centre E mengz les Lignes droi-
ws EB, ED, EF. Celapofé: - )

Puifque du Point D partent les deux Lignes droi-
tes DA, DF; que DA, coupeleCercle, & feter-
mine i fa Circonference concave; & que DF le
rouche ; il s’enfuit ( par la Propofition precedente )
que le Quarré de DF eft égal auRectangle de DA,
DC. Maisle Quarréde DBeft fuppofd égal au mé-
me Rectangle. Partant le Quarré de DB, & le
Quarré de DF, font ¢gaux entr’eux. Er par con-
fequent ces deux Ligues, qui en fontles Corez, fout
auth égales entr’elles. Dailleurs, la Ligne BE eft
égalealaLigne FE, par la definition du Cercle.
$1 bien que les deux Triangles DBE , DFE, ont
deux Corez égaux a deux Corez, chacunaufien,
& la Baze DE commune. Partant (parlag.du1.)
I'Angle DBE eft égal il Angle DFE. Mais!'Angle
DFE cft droit, par la 18. Prop. Doncl’Angle DBE
eft auffi droit. D’ouil fuit {parla1é, Prop. ) que
la Ligne DB touche le Cercle ABC ; Ce qul falloit
démontrer.

ELE-

@
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DEFINITIONS.

MY NE Figure retiligne eft dite
“ &tre inferite dans une autre Fi-
gure re@iligne,quand le Sommer-
y de chacun de'fes Angles touche
un des Cérez de latigure dans
= laquelle elle eft infcrite.
Ainfi le Triangle ABCeftdir - D
erre inferic dans le Triangle '
DEF, parce que le Sommerde
chacun de fes Angles A,B,C, A
touche un des Corez du Trian-
gle DEF.
2. Une Figure re@tiligne et 4 B "
dite érre circonferite 4 une autre
Figure rectiligne , quand chacun de fes Cotez pafle
pat
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par le Sommet d’'un des Angles de la Figured la-
quelle elle eft circonferite, .

Ainfi le Triangle DEF eft dit étre circonferit au
Triangle ABC , parce que chacun des Corez du
Triangle DEF pafle par le Sommetd’un des Angles
duTriangle ABC. -

3. Une Figure redtiligne eft dice étre inferitean
Cercle , quand le Sommet de chacun de fes Angles
touche la Circonference du Cercle auquel elle eft
infcrite.

Ainfi le Triangle ABC eft infcritdans le Cercle
ABC. ’

" 4. UneFigurere@iligne cft diteétre circonlcrite
dunCercle, quand chacun de fes Cotez touche le
Cercle anquel elle eft circonfcrite.

Ainfi ie Triangle DEF eft cir-
confcrir au Cercle ABC , parce
que chacun des Cotez du Trian-

gle DEF touche le Cercle ABC. A C

* 5. Un Cercle eft dit écre inferit .
dans une Figure re@tiligne,quand
fa Circonference rouche chacun * B F

des Corez de la Figure dans laquelle il eft inferie.

Ainfi le Cercle ABC eftinfcrit dans le Triangle
DEF. ’

6. Un Cercleeft dit érre circonferit dun Figure
reQiligne , quand fa Circonference paffe par le
Sommet de chaque Anglede la Figure a laquelle il
eft circonfcrit.

* Ainfi le Cercle ABC eft circonferitan Triangle
ABC.

7. Une Ligne droite cft dite - c
ctre appliquée d un Cercle,quand
fes extremitez font dans la Cir-
conference du Cercle,

Ainfila Ligne AC eftappliquée
au Cercle ABC.

8. Un Polygone, eft unc Fi- B :
gure
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gure comprife de pluficurs Lignes droites.
9. Un Pentagene, eft unc Figure compsifede
cing Lignes drcies. ‘
10. Un Hexagene, eft une Figure comprife de
fix Lignes droites,
11. Un Hepragone, de fept.
12. Un Oétogone, de huic.
13. Un Enncagone, de neuf. ,
14. UnDecgone, dedix. 3
15. Un Endecagone, de onze. 5
16. Un Dodecagone , de douze, &c.

PROPOSITION I,
PROBLEME L

A un Cercle donné, appliguer une Li-
gre droite égale & une Ligne droite don-
née o laguelle ne foit pau; plus grande
que le Diametre dn Cercle.

s

E fuppole que le Cercle B
ABC foit donné, &
que la Ligne D, qui \
n’eft pasplus grande que €
le Diametre du Cercle,
foir aufli donnde; & je ‘ 5

propofe d'appliquer au —t
Cercle ABC, une Li-
gne droite dgale 4 la Ligne D.Pourle faire,

Menez dans ce Cercle le Diametre AC, lequel
par la {uppofition eft ou égal, ouplusgrand que la
Lignedenute D. Cela pofé :

Sileft(gal, lachofk eft faite, & la Ligne appli-

quce,
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quée, ;uifqucle Diametre AC eft fuppol¥ égalala
Ligne donnce D. S'il eftplus grand, retranchez-
en la partie AE égaledlaLligne D, Puisdu Centre
A, &del'intervalie AE, 3écrivczlc Cercle EB,
Jequel coupera la Circonference de I'autre Cercle au
Point B. Eufin du Point A au Point B menezla Li-
gne droite AB. Celaérant, jedis qucla Ligne AB,
qui eft appliquéeau Cercle ABC, eft égaledlaLi-
gnedonnée D. Pour leprouver,

1a Lignc AB, &la Ligne AE , partent toutes-
deux du Point A, quicftle Centredu Cercle LB,
& vont feterminer a fa Circonference ; par confe-
quent elles font égales entr'elles. OrlaLigne AE
eft égale ala Ligne donnée D, par la conftruétion.
Donc la Ligne AB eft auffi égaled laLigne D; Ce
qu'il falloit faire , & démontrer.

PROPOSITION II
- PROBLEME IL

Dans un Cercle donné, infcrire un Trian=
gle équiangle & un Triangle donne.

E fuppofe que le Cercle ABC, & E
le Triangle DEF, foient don-
nez ; & jepropofed'inferire dans o F
ce Cercle un Triangle, qui foit  ~ C
¢quiangle au Triangle DEF. Pour
le faire, B
Menez (parla 17.du 3.} la
Lignedroite GAH, quitouchcle
Cercleau Point A. Puisdu Point "G A~ H
A menezla Lignedroite AB, qui -
fafle avec AG I'Angle BAG daal 3 I'Angle D du
Triangle DEF. De cc méme Point menez la f{.igne
route
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droite AC, qui fafle avec AHI'Angle HAC ¢gal i
I'Angle F. EnfinduToint B auPome C menez la
Lignedroire BC. Celapof¢, jedis que le Trian-
gle ABC, infcrit au Cercle ABC, eft dquiangle
au Triangle DEF. Pout le prouver,

Puifquela Ligne GAH touche le Cercle au Poine
A, & quelaligne AB, quipartdu Point de I'ac-
touchement, lecoupe: I'Angle GAB ,quela Cou-
pante fait avec la Touchante, fera égal a I'Angle
ACB, qui cft au Segmentaleerne, parla 2. Prop.
du 3. Mais I'Angle GAB eft égal E
alAngle D, parla conftruction,
Donc I'Angle ACBcftauiliégald
I'Angle D. De méme, la Ligne
AC coupant le Cercle, I'Angle
HAC, qu'clle fait avec Ia Tou- B
chante, cft égala I’Angie ABC,

ui eft dans lté Segn{x}cnt alterne,
MaisI’Ancle HAC eft égal i I'An-
gleF, pal.?la conﬁm&i%n. Donc & A H
T’Anglc ABCcftaufliégal d 'Angle ¥, Et ainfi le
Triangle ABC a deux Angles égaux i deux Angles
du Trnangle DEF. Par confequent le troifieme
BACcft ¢gal autroifiéme E, par la 32. dus. Ce
qu'il fallowt faire, & démontrer,

oL
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- PROP O SITION 111,
"PROBLEME IIL

Alentour d'un Cercle donnéy décrire un
Txiangle équiangleaun Triangle donné,

ABC, & le Triangle

DEF, foient donnez;
& je propofe de décrire
alentour du Cercle ABC
un Triangle qui foit
équiangle "au Triangle
DEF. Pourle faire,

Prolongez de part &

drautre I'un des Cotezdu Triangle, par exemple
DF, vers G, & vers H. Puisdu Centre M tirez 2
difcretion 4 quelque Point de la Circonferencela
Ligne droite MA. De ce méme Centre menez la
Ligne droite MB, qui fafleavec MAT'Angle AMB
égalal'Angle EDG, parlazj.du1.Dece méme
Point metiez la Ligne MC, qui fafle avec MA I’ An-
gic AMC ¢gal 4 I'Angle EFH. Cela fait, tirez
patlesPoints A, B, C,trois Lignesdroites JAK,
IBL, KCL, perpendiculaires aux Lignes MA,
MB, MC. Cestrois Lignes formeront un Trian-
gle, que jedis étre circonferit au Cercle ABC, & é-
tre équiangle au Triangle DEF. Pour le prouver,

. Puifque chacunc de ces Lignes 1K, IL, KL,
eft perpendiculaire 4 I'extremité du Diametre du
Cercle, ces Lignes touchentle Cercle, par la16.
du 3. Er ainfi le Triangle IKL eftcirconferitd ce
Cercle. Sibien qu’il ne refte plus qu'd prouver qu'il
eft équiangle au Triangle DEF. Pour le prouver,

Tome 1. 1 Les

JE .ﬁ;ppo('c quele Cercle E .
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Les quatre Angles de la Figure AMBI valene
quatre drojts , par laRemarquedela 32.du 1. Qr
les deux Angles MAI, MBI, font dreits, par la
conftru@tion. Donclesdeux Angles AMB, AlB,
font auflt égaux a deux droits. Drailleurs, les An-
les EDG, EDF, font égaux adeux droits, par
E 13.du 1. Partant les deux E
Angles AMB, AlB, font '
¢gaux aux deux Angles
E£DG, EDF. Si donc de
ces deux Tours, qui {ont
dgaux, on ote les Angles
AMB, &EDG, qui {%)nt
égaux parla conftruétion:
I"Angle AIB reftera ¢gal 3
I'Angle EDF. De méme, les quatre Angles de la
Figute AMCK valent quatre droits. Or les deux
Angles MAK, MCK, font droits, par la con-
ftrution. Donc les deux reftans AMC, AKC,
valent enfemble deux droits. Mais les Angles
EFH, EFD, valent aufli deux droits. Ainfi les
deux Angles AMC, AKC, fontéganx aux deux
Angles EFH, EFD. Si donc de ces deux Touts,
qui {ont dgaux, on oOteles Angles AMC, & EFH,
qui {ont ¢gaux par L conftruction : I'Angle AKC
reltera égal a I’Angle EFD. Et ainfi le Triangle
1LK a deyx Angles égaux a deux Angles du Trian-
gle DEF, Par confequentle troifiéme 1LK eft Egal
autroifiéme DEF , parla3z2.di1.D'ouil fuitque
le Triangle ILK, que nous avons circonferit au
Cercle ABC, eftéquiangleau Triangle DEF ; Ce
qu'il falioit faire , & démontrer.

P R O-
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PROPOSITION IV.
"PROBLEME IV.

. Dans un Triangle donné, décrireun
Cercle,

-

E fuppofe quele Triangle ’ A

J ABC foit donné ; & je ¥ G
propofe d'y infcrire un
Cercle. Pour le faire,

Coupez (parlag.du 1.)
I'undes Anglesde ce Trian- B E c

gle, par exemple ABC, en deux également parla
Lignedroite BD. Coupezde méme un autre An-
gle, comme ACB, endeux également par la Li-
gae droite CD. Du Point D, ou les deux Lignes

D, CD, fe rencontrent , abaiflez fur 'un des
Cotez de ce Triangle , Xar exemple fur BC, Ia
Perpendiculaire DE. Enfin du Centre D, & de
l'intervalle DE, décrivezun Cercles & jedisqu'il
fera infcrit au Triangle ABC. Pour le prouver,

Abaiflezdu Point%) les Lignes droites DF, DG,
perpendiculairesaux deux autres Cotez AB, AC,
Celapofé: ‘

Aux Triangles BDE, & BDF, l'Anglc EBDeft
¢gal 4 I'Angle FBD, par la conftru@ion; I’An-
ﬁ e DEB eftcgal 4 l’Angle DFB, érant tous-dcux

roits, parlaconftruction ; de plus, le Coté BD
¢ft commun i ces deux Triangles. Et partane le
Coté DF eft égal au Coté DE, par la 26.dur.
Deméme, aux TrianglesCGD, & CED, I'An-
gle GCDeftdgald I'Angle ECD, par la conftru-
Gion ; I’Angle DGCeftégal i I'Angle DEC, ces
deux Angles ¢tant droits , par la conftruéion ; de-
12 plus,
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plus, leCoté DC cft commun & ces deux Trian-
gles. Erpartant le COté DG eft (gal au Coé DE,
parlaz6.dur. Erainfiles trois Lignes DE, DF,
DG, font dgales entr’elless
Par confequent le Cercle G
EFG, quicftdéceritdu Cen- F
tre D, &de l';ntcrvalle DE,

afle aufli par les extremitez
Bes Ligues ¥FD, DG. Or B € ~ C
puifque Jes Corez AB, BC, CA, du Triangle
ABC, fout perpendiculaires aux extremitez des
trois demi-Diamerres DF, DE, DG, il s'enfuit
parla1é.du 3. qu'ilstouchent le Cercle EFG, &
par confequent que ce Cercle eft inferit dans le
Triangle ABC, parla 5. Definition ; Cequ'il fal-
loit faire ; & démontrer. N

PROPOSITION 7.
PROBLEME V.

Alentour d'un Triangle donné, decrire
un Cercle,

E fuppofe que lc Triangle
] ABP(g f'm:1 douné &gjc
J propofe de décrite un _ /
Cercle alentour de ce Trian- D
gle. Pourle faire,

Coupez ( parlazo.du 1.)
undes Cotezde ce Triargle, -
par exemple AB, en deux ¢galement au Point D'} &
de ce Point élevez Ja Perpendiculaire DF, parfa 11,
du 1. Coupez de méme un autre Cté , comme par
exemple AC, en deux €galement au Poinc E ; &
de ce Point devez auffi L Perpendiculaire EF.

Mainte-
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Maintenant du Point F, ot les Lignes DF, EF, fe
rencontrent , menezla Lignedroite FA, au Som-
met de I'un des Angles zﬁ: ce Triangle. Enfindu
Centre F, & del'intervalle FA, décrivez un Cer-
cle. Celaétant, je dis que ce Cercle eft décritalen-
tout du Triangle ABC. Pour le prouver, -
Du Point Faux Sommets des deux autres An-
™ §lcs B & C, menez les deux Lignesdroites FB,
C. Celapofé:
AuxTriangles BDF , & ADF, le Coté BD eft
égalau Coré AD, par la conftruction; le Coeé
F, leur eft commun; deplus, I'Angle BDFeft
¢gal aI'Angle ADF, ces deux Angles étant droits,
ar la conftruction. Etpartantla Baze FB eft éga-
Fc a la Baze FA, par la 4. du 1. De méme, aux
“Triangles CEF, 8 AEF, le Coté CE eft égal au
COtd AE , par la conﬂn;é‘tion; le Coté EF leur
eft commun; & I’Angle CEF cft égal 4 I'Angle
AEF, ces deux Angles érant droits, par la con-
ftrucion. Partant la Baze FC eft égaled la Baze
FA. Etainfilestrois Lignes FB, FA, FC, font
égalesemrelles. Par confequent le Cercle qui eft
décrit du Centse F, & de l'intervalle FA, pafle
aufli par les exrremitez des Lignes FB, FC. Or
Ies extremitez des Lignes FA, FB, FC, font les
Sommets des Angles %u Triangle ABC. Et par con-
fequent ce Cercle eft décrit alentour du Triangle
ABC, parla 6. Definition ; Cequ'il falloic faire,
& démontrer. :

TN
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PROPOSITION V1
PROBLEME VI

Dans un Cercledonné, décrire un Quarre,

E fuppofe que le Cercle ABC foitdonné ; & je

J propofed'yinferire un Quarré. Pour e faire,
Par le Centre E menez le Diametre AEC

coupez ce Diametre 4 Angles A
droxs par un autre Diamerre,
comme BED ; puis menez les
Lignes AB,BC, CD, & DA. B D
Ces quatre Lignes formeront
une Figure de quatre Cdtez in-
fcriteau Cercle. Cela érane, je C
dis que cette Figure cft un Quarré. Pour le prou-
ver,
" Puifque les quatre Angles qui font autour du
Centre E, font droits par la conftrution, les quatre
Arcs fur le(quels ils s"appuyent font égaux entr'eur,
parla26.du 3. Et par confequent les quatre Sofi-
tendantes AB, BC, CD, DA, font égales entr’elles ,
parfa29.du 3. D'ailleurs, chacun des Anglesde Ia
Figure ABCD, érant au demi-Cercle, eft droir,
par la 31. du 3. Er par confequent cette Figure
ABCD,_qui eft comprife de quatre Cdtez égaux ,
& qui a fes quatre Angles droits, eft un Quarré ; Ce
quil falloit faire , & démontrer.
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PROPOSITION VIIL
PROBLEME VIL

Alentour dun Cercle donné, decrire
uwn UAYTY C,c

]E fuppole que le Cexcle B__G C

FGHI foit donné; & je

propofe de décrire un Quar= E
réalentour de ce Cercle. Pour F u
le faire,

Menex tel Digmetre qu'il 12, :
vous plaira,parexemple FEH. A I D *
Coupez ce Diametre 2 Angles droits par un antre
Diametre, comme GEI. Puis (parla 31, duzr.)
menez pas les PointsF, & H, les Lignes droites
AFB, DHC, paralleles 4GI, ou perpendiculai-
resd FH; & par les Points G, & I, les Lignes
droites BGC, AID, parallelesd FH , ou perpendi~
culaires a GI. Ces quatre Lignes AB, BC, CD,
" DA, formeroutune Figurede quatre Cotez. Cela
érant, je disquecette Figure eft un Quarré, qui
eft décriralentour du Cercle FGHIL Pour le prou-
ver, :

Puifqueles Lignes AB, CD, font parallelesd
GI, elles font paralleles entr'clles. De mefine ,
puifque les Lignes BC , AD , font paralleles &
FH, clles fone aufli paralleles entr'elles. Er par
confequent Jes Figures ABCD, ABGI, GCDI,
BCHF , & AFHD , font des Paralflogrammes.
Et partant les Lignes BC , AD 4 font ¢gales au
Diametre FH, oud fondgale GI, parlasg.dar.
Erde melme, lesLignes AB, CD, fontauffi éga-
lesa GI. D'ou il fuir que les quatte Cotez du Pa#

I4 ) ralle-
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rallelogramme ABCD font ¢gaux entr’eux. De-
plus , puifque la Figure AFEL eft un Parallelo-

mme , par la conftrution , & que l'A'nglc
FEI a éié faut droir ; il s’enfuit que fon oppofé FAI
eft auffi droit, par la 34. du 1. On prouverade
méme, que les Angles FBG, GCH, & HDI,
fontauflidroits. Ecpartantla B G
Figure ABCD eft un Quarré;
qui touche le Cercle donné,
puifqueparla16.du 3. chaque F
Coié eft perpendiculairement
&levé a extremité du Diame-
tre ; Cequiilfalloitfaire, &dé- . A I D
montrer.

PROPOSITION VIIL
PROBLEME VIII.

E

H

Dans un Quarré, décrire un Cercle.

E fuppofe que le Quarrd :

J AB(?]% foit onne’;&%pro- B Gc ¢
ofe d'infcrire un Cercle dans ce /
&larré. Pour le faite , F

Coupez les Cotez du Quarré
ABCD endeux également, aux
Points F, G, H, I. Menez A I D
les Lignesdroites FH, GI. Puis du Point E, ot
ces deux Lignes{c coupent , & de I'intervalle EF,
ddcrivez le Cercle FGHI. Cela érant, jedis que ce
Cercle eft inferit dans le Quarré ABCD. Pourle
prouver, -

Puifque les Lignes AD, BC, font égales & pa-
ralleles, Idurs moitiez Al, BG, fopt aufli doales
& paralleles. D'odilfuit {par la 13. du 1.)° ue
%es Lignes AB, 1G5, font aufli égales & pamﬂjcs.

. : De

E

iF S
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De méme,puifque AB,DC,font ¢gales & paralleles,
leurs moitiez AF , DH , fontaufli égales & paralle-
les. Drouil {uitqueles Lignes AD , FH , font aufhi
¢gales & paralleles. Et par confequent les Figures
EA, EB,EC,ED, font des Parallelogrammes. Dot
il it que laLigne El eft égaled AF;que EF cft éga-
le 4 BG; que EG eft égalea CH; & que EH eft égale
aDI. Ainficesquatre Lignes EI, EF, EG, EH, qui
font dgales & des chofes égales , fravoiraux moi-
tiez des Cotez d'un Quarrd, font égiies entr'elles.
Etle Cercle qui et décrit du Centre E, & de l'in-
tervalle EI, pafle aufli par les PointsF, G, H.
Drailleurs, puifqnel’Angle BGIeft égali fon op-
of¢ Ay paria34.du1; quel'Angle CHF eft égal
afon oppofé B ; quel’Angle DIG elt égal 3 fon op-
pofé C 5 & enfin que I'Angle AFH eft égal d fon
oppofé D : ces quatre Angles font droits, leurs
oppofez ¢tant droits, par {uppofition. D’'ou ik
fuir que les Lignes AB, BC, CD, DA, tou-
chent le Cercle FGHI, parla16.du 3. Er partanc
ce Cercle eft inferit dans le Quarré ABCD; Ce
qu'il falloit faire , & démontrer. .

PROPOSITION IX.
PROBLEME IX.
Alentour Lan Quarré donné, décrire

un Cercle.

e propofe de déeriie un Cercle alentour de ce-

uarré. Pout le faire
Menczles deux Diagonales AC,. BD. Duis du
PointE, ouelies{ccoupent, & del'intervelle EA,.
décrivez un Cerale. Cela drane, je dis que ce Cer~
’ 1y e

JE_fuppofc que le Quarré ABCD oit donnd 5 &
)
Qu
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cleeft décric alentour du Quarré ABCD. Pour I«
prouver, :
Puifqu’au Triangle ABD les A
deux Cotez BA, AD, font ,\
feaux par fuppofition: les An- E
gls ABD; ADB, font ani © D
§gaux, par lag.du1. Et puif- l/
que 1'Angle BAD eft fuppof¢ o
droir, lesdeux Angles ABD. )
ADB, valentchacun un demi-droit. On proavera
de méme,que chacun des autres Angles qui font au-
tour des Points A, B, C, D, cft demi - droit.
Enfuite dequi , puif?u'au Triangle AEB les denx
AnglesEAB, EBA, font¢gaux: les deux Coeez
EA, EB, qui les {oitiennent , font auffi égaux,
parla 6.du1. On prouvera de méme, que EC cft
égal AEB, & que ED eftégald EC;; & partant
ces quatre Lignes EA, EB, EC ,ED, fontéga-
les entr'elles. D'oii il fuit que le Cercle qui eft dé-
_ eritdu Centre E, & del'intervalle EA, paffe pac
Pes extremitez des Lignes EB, EC, ED; & par
confequent qu'il cft ﬁlécrit alentour du Quarré
ABCD, parla Definition ¢; Cequ'il falloit faire,
& démontrer.

P R O-
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" PROPOSITION X.
PROBLEME X

Décrire un Triangle Ifoftele qui ast cha-
cun des Angles [ur la Baze doble de
lautre.

'POur le faire; menezune Li-

gnedroite de telle longueur -

- quil vous plaira, comme

par cxemple AB. Courlez cetre

Ligneau Point C,. de telle forte ,
ue le Rectangle de AB, BG, R~ D

;]oit ¢galau Quarrdde AC, parla
11.du 2. Décrivezun Cercle'du Centre A, & de
Tintervalle AB. Puis appliqueza la Circonfesence

o dece Cerclela Ligne droite BD dgale 4 AC, par
la 1. Prop, Enfinmenez laLigne droite AD. Cela

. énant, je dis que le Triangﬁz ABD eft Ifcofcele 5
& que chaciin de fes Angles ABD,, ADB, quifont_
furlaBaze BD, eft double deI’Angle BAD. Pour
le prouver,

Du Point C auPoint D menez la Ligne droite
CD; & ( parla ¢.Prop.) alentougdu Triangle ACD
décrivez un Cercle. Celapofé : - '

Puifque lesLignes AB, AD, font égales, par
la definition du Cercle:: le Triangle ABD eft Hoce-
fe. Drailleurs, puifquepar la conftru@tion le Redt-
angle compris de AB, BC, eft égal au Quarréde
AC: ceméme Rectangle fera aufh égal au Quarré
de BD, qui 2 éeé faite e’galc a AC. Ainfi nous avons
le Point B, hors du Cercle ACD, d’ou partent
les deux Lignes droites BA , BD ; I'une defquelles »
afgavoir BA , coupele Cercle; & l'autre, i-f5a-

: ls YOIT
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voir BD, l'arteint ; enforte quele ReGtangle com-
pris de BA , & de fa partie BC qui eft horsdu Cer-
cle, eit égal au Quarréde BD, qui latteint. Par
confequent ( parla 37.du 3.)la Ligne BD touche
le Cercle ACD. Et d'autant que la Ligne droite
DC part du Poiot de I'attouche-
ment D, & coupe le Cercle: il
s'enfiric que 1'Angle CDB, que fai A
cette Coupante avec la Touchan-
te, eft dgalil’Angle CAD, qui C
eftau Segment alterne, parlajz. P
du 3.5i doncon leur ajofite I’ Angle :
commun ADC; il s'enfuivra que I’ Angle total ADR
fera égal aux deux Angles ADC, CAD. Mais ( par
laj2.dut.) I'Angle BCD eft égalaux deux An-
les ADC & CAD. Parrant ' Angle BCDeft égal &
"Angle ADB. Maintenant, le Triangle ABD ctant
Ifofcele, I’ Angle ABD eft égal a1’ Angle ADB ;Kar'
la 5. du 1. Partant I"Angle ABD , ou CBD quicitle
méme, cltaufliégal i%’Angle BCD. D’ou il fuir
(parlaé.du 1. ) que le Cotéd CD eft égalauCoré |
BD. Mais BD a éié fair égal a AC. Partant les
deux Lignes AC , CD , font égales entr’elles. Do
il fuit (parla .du t.) quel’Angle CDA eft égala
FAngle CAD, ou BAD. Mais i} adéja éié prou-
v¢ que I'Angle CDB ¢éroit égal 4 1'Angle CAD-.
Pareant I'Angle total ADB, oufondgal ABD, cft
double de I'Angle BAD ; Ce qu'l falleit faire, &
démontrer. .

REMARQUE

Enluitede cette Propofition, il eft aifé de mon--
‘tzer, que fi Pon divife le Rayon du Cercle en
moyenne & extrémeraifon, c'eltddire, enforte
" que le Rectangle compris de tout le Rayon & de la
moindre parte, foit égal an Quarré de la plus.
grande partic ; le Coié du Decagone inferic dans c}e.-

. . . Cercle



]

LIVRE QUATRIE'ME. zo%
Cercle, feradgal i certe plus grande partie,

Car, puifque lestrois Angles d'un Triangle va-
lent autant que deux droits ; 1l eft évident que fi on
divife deux Angles droits en cinq parties dgales,
deux de ces parties feront la quantité de I'Angle
ABD, duTriangle ABD de la Propofition prcEc-
dente ; que deux autres partics ferost la quantité de
I'Angle ADB , & que Ja cinquiéme partie qui refte,
fera la quantitd del’ Angle BAD, lequel par con-
fequent fera’la dixime partie des quatre Angles
droits que valent tous les Anglesqu'on peut faire
autour du Point A.D’ou it fuit que ' Ar¢ BD eft auf-
fi la dixi¢me partie de la Circonference du Cercle.,
Or la Ligne droite BD eft la Sodtendante de e€t Arc,
& clle acté faiteégale 4 AC, quieft la plus gran-
de partie du Rayon AB coup€ enforte que e Rect-
angle compris de AB, BC, cft égalau Quarré de
AC. Doncil eft vray dedire, quela Soiitendante
de la dixiéme partie dela Cireon?crcncc du Cercle,
" oucequieftla méme chofe, le Coté du Decagone

infcrit an Cercle, eft égal dlaplus grande partie

du Rayon divi& en moyenne & extréme raifon.
PROPOSITION XI.
PROBLEME X1

~ Dans un Cercle dennéy décrire un Pen-
tagone Equilateral ¢ Equiangle.

E fuppofe que le Cercle ABCDE foit donné; &
J Jepropoled'y inferire un Penta zone Equilaterat
& Equiangle. Pour le faire,

Décrivez (par la Propofition précedente) le
Triangle Ifofcele FGH, quiaitchacun des Angles
fuc laBaze double du troifiéme.Puis (pax la 2.Prop.Y

17 déerivez

et e
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décrivez dans le Cercle ABCDE le Trianale ACD
équiangle au Triangle FGH. Coupez les Angles
ACD, ADC, en deux également par les Lignes
droites CE, DB; & mexz A
les Lignes droites CB, BA, AE,
ED. Cela &ant, je dis que le
Pentagone ABCDE, qui eftin-
fcrit au Cercle donné,eft Equila-
teral & Equiangle.Pour le prou-
ver, P
Puifquele Triangle FGH elt

Ifofcele, & qu'ila fes An ales G .
& H, fur la Baze, doubles de G
I'AngleF ; & quele Triangle ACD luieft équian-
gle: ce Triangle ACD a auffi les Angles ACD,
- ADC, furlaBaze, doublesdel'Angle CAD. Or
chacun de ces Angles ACD, ADC, ayant deé coupé
en deux dgalement; les Angles DCE, ECA, ADB,
BDC, qui en font les moitiez, font égaux entr’eux,
& c'§aux aufflia I'Angle CAD. D'ouilfuit (parla
26.du3.) quelescing Arcs AB, BC, CD, DE,
EA, font égaux ; & parla 29. du 3. que lescing Li-

nes droites AB, BC,CD, DE, EA, font égales.

t par confequent, que le Pentagone ABCDE cft
Equilateral. :

Mais ce Pentagone eft aufli Equiangle ; puifque

‘(par laz7.du ;ﬁochacun de fes Angles s'appuye
ur des Arcs égaux, {¢avoir,fur trois fois la cinquid-
me partie de la Circonference du Cercle. Nous
avons donc dans un Cercle donné, décrit un Pen-
tagone Equilateral & Equiangle; Ce qu'il falloic
faire, & démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XIL
PROBLEME XII1

Alentour dun Cercle donné , décrive un
_ Pentagone Equilateral & Equiangle.

E fupppofe que le Cercle
ABCDE foit donné ; &
je propofe de décrire

alentour de ce Cercle un
Pentagone Equilateral &
Equia.nglc. Pour le faire 5
Décrivez  premierement N
dansce Cercle (par la Pro- 1 cxk
foﬁ:ion precedente ) le Pentagone ABCDE , Equi-
ateral & Equiangle. Menez du Centre F aux Points

A, B, C, D, E, les Lignes droites FA, FB,
¥C, FD, FE; & parlesextremitezde ces Lignes
menez les Lignes_droites GH, HI, IK, KL,
LG, quileur foient perpendiculaires. Cela érant,
je dis queces Lignes {e rencontreront 5 quele Pen-

ne qu’elles formeront fera circonferitau Cercle
donné ; & qu’il fera Equilateral & Equiangle.
Pour le prouver y :

Premierement , puifque les Angles GAE, &
GEA, font partic des Anglesdroits GAF, GEF,
ils feront moindres ci:e deux droits. Et partanc
( parfa Remarquedela 28.du 1. ) lesLignes'AG,
EG, ferencontreront ; & ainfi desautres.

Deplus, puilque les Lignes GH, HI, IK,
KL, LG, fout perpendicnlaires aux extremitez
du Diametre du Cercle; il s’enfuit ( par la 16.
Prop. du 3. ) qu'elles rouchent le Cercle , & qu'ainfe
fe Pentagone GHIKL eft circonfcrit au Cercle don.
né. : Main
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Maiatenant, pour prouver cuc ce Pentagone
GHiKLeit Equxl;tc:al , menczles Ligncs droites
¥G, FH, Fl, FK, FL. Cela pofé:

Puifque le Pentagone ABCDE eft Equilateral,

ar la conftrucion; it s'enfwit que les cing Arcs
AB, BC, CD, DE, EA, qucces Cotez ¢gaux
fodticnnent , font égauxentr'eux ; & que les cing
Anglcs AFB , BFC, CFD, DFE, EFA, qut
sappryent fur ees Ares, font a\_lfﬁ égauxentr'eux ,
par la 17.du 3. Dailleurs, puifque 'Angle FAG
et droir, par la conftru- G
&tion : les deux Quarrez de
FA 8 de AG font dgaux au
Quarré de ¥G, pas fa 47.
du 1. Mais I'Angle FEG
étant aufli droit, Tes deux
Quarrez de FE & de EG
font égaux au méme Quar-
ré de FG. Partaut les deux Quarrez de FA & de .
. AG font égaux aux deux Quarrez de FE & de EG. f
Oftant donc de ces deux Touts, qui font égaux, ‘
les Quarrez de FA & de FE , quifont égaux, ( par-
ce que ce font les Quarrez de deux demi-Diametres
du Cercle:) le Quarréde AG fera égal au Quarré’
de EG. ErpartantlesLignes AG, EG, four éga-
les entr’clles. Om prouverade méme, quela Lignc‘
AHeft égaled HB; laLigne BI, a IC; la Ligne
CK, 3 KD; & la Ligne DL, a LE. Or com-
ant le Triangle AF Gb avecle Trangle EFG, les
deux Corez AF, FG, fontdgauxaux deux Corez

EF, FG; &laBaze AG ¢gale 1 la Baze EG. Par-

tant (parla8.dur. )I'Angle AFGeftégaldI'An- -

le EFG; & I'Angle AGF égal i I'Angle EGF.
eforte que.chacun des Angles AFE , & AGE, eft
coupé endeux dgalement. Onprouverade méme,
que les Angles AFB, BFC, CFD, DFE, &les:

Angles AHB, BIC, CKD, DLE, font coupez

s deux ¢galement, Do il fuit, que tous les:

: ) An-

!



 LIVRE QUATRIE'ME. 209

Angles ui font autour du Point F, qui font tous
moitié de chofez égales, font égaux entr’eux.
Comparant maintenant les Triangles FAG & FAH:
les Angles AFG & FAG font egaux aux Angles
AFH & FAH, chacun au fien; & le Coré AF,
aux excremitez duquel {ont ces Angles, leur eft
commun. Partant ( par la z26. da 1.) I'Angle
AGFeftégal d I'Angle AHF, & le Coté AG au
Cote AH, On prouvera de méme, que I'Angle
BHF eft*égal 2 I’Angle BIF ; I'Angle CIF , 4
I’Angle CKF ; I'Angle DKF , & I'Angle DLF ;
1 Aogle ELF, al'Angle EGF. Commeaufli que la
 LigneHBeftégalea IB; la Ligne IC, 4 CK; la
Ligne KD, iDL; &laLigneLE, i EG. Enfui-
te dequoy, GH & GL font égales, drant doubles
de AG & de GE , qui ont éié prouvées égales; GH
& HI font égales , érant doublesde AH & de HB,
gui ont été prouvées dgales ; HI & IK font dgales,
tant doubles de B & de IC, quiontété prouvdes
égales ; IK & KL font égales , érantdoubles de CK
& de KD, qui ont éé prouvées égales; &enfin
KL & LG font égales, érantdoublesde PL & de
LE , qui ont étd prouvées égales. Si bien que e Pen-
tagone GHIKL eft Equilateral. . .
Drailleurs, puifque les Angles HGL & GHI font
doubles des Angles AGF & AHF, qui ent ¢ié
prouvez égaux, tls fontaufli égamx entr'enx. On
montrerade méme, que I'Angle GHI eft égal &
FAngle HIK; I'Angle HIK, a I'Angle IKL; &
I'Angle IKL, al'Angle KLG. Et parcant le Pen-
tagone GHIKL eft Equiangle. Nous avons donc
décrit alentour d'un Cercle doriné un Pentagone
Equilateral & Equiangle; Ce qu'il falloit fairc 5
& démentrer., ‘
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PROPOSITION XIII
PROBLEME XIIIL

Dans un Pentagonedonnéy qui eft Equian-
gle & Equilateral, décrire un Cercle.

E fuppofe que le Penta-
]. gone ABCDE, Equila-

*7 “teral & Equianle, foic
domné; & je rropo(c d'y
infcrircun Cercle.  Pourle
faire,

Coupez (parlag.durt.) .
les deux Angles BAE &
ABC, qui I% fuivent, en
deux dgalement, parles Lignes droites AF, BF.
Et du Point F, ou ces Lignes fe rencontrent ; abaif -
fez furun d:s Corez la Perpendiculaire FG. Puis
duCentre F, & de l'intervalle FG, décrivez un
Cercle. Celadtant, jedisquece Cercle eft infcrit
dans le Pentagone donné. Pour le prouver ,

Abaiflez du Point F ‘les Lignes FH, FI, FK,
FL, perpendiculairement fur les Cotez BC , CD,

" DE, EA. Celapofe:

Puifque le Pentagone ABCDE eft fuppof¢ Equi-
lateral, le Coté AB, du Triangle AEB, eft dgal
au Coté BC, du Triangle CBF; le Coté FB eft
commun i ces deux Triangles ; & I'Angle ABF eft
¢xal 3 'Angle CBF, par la conftrution. Done
I’Augle BAF eft dgal d I"Angle BCF. Or I'Angle
BAF eft moitié de I'Angle BAE, qui eft €gal &
BCD, puifque le Pentagone eft fuppof¢ Equian-
gle. Parcant I'Angle BCF eft auffi mowtié de 1'An-
gle BCD.Et par confequent les deux Angles BCF &

: ) DCF
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DCF font égauxentr’eux. On prouvera de méme,
que I’Angle CDF eft égal 4 I'Angle FDE, & 1" Angle
DEF al’Angle FEA. Maintenant, comparant les
Triangles FBG & FBH : I'Angle FBG vient d'é-
tre prouve €galaI'Angle FBH , &1'Angle FGB eft
égalaI’Angle FHB, érant tous-deux ﬁroits » par
laconftruétion ; & le COte FB eft commun 3 ces
deux Triangles. Parcant FH eft égale A FG, parla
26-du 1. On prouverade méme, que laLigne FI
eftégaleaFH ; laLigne FK 4 FI; & laLigneFL,
aFK. Parconfequentlescing Lignes FG , FH, FI,
FK , &FL, fonttoutes égales; &le Cerclequi eft
décrit du Centre F, & de.l'intervalle FG, pafle
aufli par les excremitez de foutes les autres : & cha-
cune de ces Lignes cft un demi-Diametre du Cercle.
Or les Cotez du Pentagone ABCDE font élevez
perpendiculairement aux excremitez de ces demi-
Diametres. Partant (parla1é.du3.) ces Corez
touchent le Cercle. Et par confequent ce Cercle eft
infcrit dans le Pentagoene donné; Ce qu'il fallois
faire , & démontrer. '

PROPOSITION X1/.
PROBLEME XIV.

Alentour d’un Pentagone donné 5 qui eft
Equilateral ¢ Equiangle o décrire un
Cercle.

E fuppofe que le Pentagone ABCDE, Equilare-
J ral & Equiangle, foit donné; & je propofe de
décrire un Cercle alentour dece Pentagone. Pour
le faire,

Coupez les deux Angles BAE & ABC qui {e fui-
vent, en deux également, par lesLignes. drc:&cs

>
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AF, BF. Puis du Point F, ot cesdeux Lignes (e
rencontrent , & de l'intervalle FA, déenvezun
Cercle. Cela dunt, je dis que ceCercle eft décrit

alentour du Pentagone ABCDE. A
Pour le prouver ,
Menez les Lignes droites FC, p £ E
FD, FE. Celapofé:
. Par un raifonnement fembla-

ble a celui de la Propofition pré- C
cedente, on prouvera que les -
Angles BCD, CDE, & DEA, font coupez en
deux dgalement. Les Angles BAE & ABC le font
aufl, parlaconftruion. Orlescing Angles du
Pentagone érant égaux, les dix An]%lcs » qui en
font les moitiez , font auffi égaux. D'ou il fuir,
ue puifqu’au Triangle ABF les AnglesFAB, FBA,
ont égaux ; lesdcux CétezFA, FB, quilesfoir-
tiennent, font aufli égaux, parla 6. du 1. On
rouvera de méme, que la Ligne FC eft ¢gale 4
B; la Ligne FD, 3 FC; la Ligne FE, a FD.
De forte que les cinq Lignes FA, FB, FC, FD,
FE, fontégales entr’ellcs. Par confequent le Cer-
cle qui eﬁdgécn't duCentre ¥, & del'intervalle FA,
;a eaufli par les extremitez des Lignes FB, -FC, _
D, FE, cefta dire parles Sommers des Angles
du Pemagone. Et partant ce Cercle eft décrit alen-
tour du Pentagone donné 5 Ce qu'il falloit faire,
S démonurer, )

ocer0s

rRo-
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PROPOSITION XV.
PROBLEME XV.

Dans un Cercle donné, décrire un Hexa~
gone Equilateral & Equiangle.

E fuppofe quele Cercle ACE
foit donnd’; & je propofe d'y
infgrire un Hexagone Equi-

lateral & Equiangle. Vour le fai-
¢,

Menez un Diametre tel qu'il
vous plaira, par exemple AGD.
Pais du Point D, & del'intervalle
. DG, décrivezle Cercle CGE. Ce Cercle coupera

le premieraux Points C& E. Menez par ces Points
les Diametres CGF & EGB. Puis menezles fix Li-
gnes droites AB, BC, CD, DE,EF, FA. Cela
érant, je dis cl]ue I'Hexagone ABCDEF , qui eft
infcritau Cercle donné, eft Equilateral & Equian-
gle. Pour le prouver,

Par le raitcnnement de la premicre Prop. du 1.
on preuvera que lesdeux Triangles DGC, DGE,
font Equilateranx ; & par la §.du 1. on prouvera
qu’ils font Equiangles. Et partant{parla3z.duz1.)
chacun de leurs Ang'es vaut le tiersde deux droirs.
Or (par la 13. du 1.) lesdeux Angles CGE, &
EGF, valent deux dreits. Parrant fion bie I'Angle
CGE , I'Angle reftant EGF vaudra auili le tiers de
deux droits. Etainfi les trois AnglesCGD, DGE,
EGF, fcotdégaux entr’eux. Mais les Angles AGF ,
AGB, BGC, qui leur font oppofez au Sommet,
leur font éganx, parlars.da 1. Donc lesfix An-
gles qui font autour du Centic G, font tous égaux.

: D'ou
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D'ou il fuit {paria 26.du3.) que lesfix Arcs fur
le(quels ils s’appuyent, fontégaux; & (parla 29.
du.} queleshx Li(gncs droites AB, BC, CD, DE,
EF, FA, quiles ofitiennent , A

font égales. Par confequent I'He- B TR
xagone ABCDEF cﬁlE uilaltchral. ‘ﬂ%‘.
Maintenant , qu'il foit Equi-
angle, cela fuit de la 27. duj. C <> E
Car chacunde ces fix Angles s"ap-
puye fur un Arc qui contient qua-
“ tre-fois la ¢. partie dela Circon-
ference du Cercle. Ainfi nousavons dansun Cer-
cle donné décrit un Hexagone Equilateral & Equi- -
angle ; Cequ'il falloit faire , & démontrer.

COROLLAIRE.
11 fuitde cette Propofition, que le Coté del'He-
Fonc eft égal au Rayon du Cercle auquel il eft

xa
infcrity puifque chaque Coté a éeé prouve égal au
demi-Diametre.

END
iy b

P R O-
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PROPOSITION XVI
PROBLEME XVI

Dans un Cercle donné , décrive un Quine
decagone Equilateral <& Equiangle.

E fuppofe que le Cercle ADBC foit donné ; & je
propofe d’y infcrire un Quindecagone Equila-
teral & Equiangle. Pour le faire,

Décrivez premierement un Triangle Equilateral,
DPuis ( par la 2. Prop. ) décrivezdansle Cercle don-
néle Triangle ABC, équiangle a ce Triangle Equi-
lateral. Décrivez enfuite { par la11. Prop.) dans
ce méme Cerclele Pentagone A
ADEFG,Equilateral & Equi-
angle , & menez du Point B
au Point E la Ligne droite D G
BE. Cela érant, je dis que
cetteLigne BE eftle Cotédu 3 (o
Quindecagone  demandé, £
Pour le prouver, H

Yuilque par la conftruction, le Triangle ABC
eft équiangrc aunTriaugle Equilateral, il eftaufli
Equilateral,, par les 5. & 6.du1. Etpartantles
trois Ares ADB, BEC, & CGA, que fes Cotez
fot:iennent, font c’g;lux > parla 28.du 3. & chacun
d'eux eft la 3. partie dela Circonference du Cercle.
Drailleurs, puifque le Pentagone ADEFG eft Equi-
lateral, par la conftrution: lescing Arcs que fes
Corez fotitiennent , font auffi égaux , & chacun
d'eux eft la cinquiéme partie de la Circonference
du Cercle. Or puifquel’Arc ADBeltla ;. parricde
la Circonference , on peutlui appliquer cing Cotez
du Quindecagone. E¢ puifque I'Arc ADen eft la

cinquié-
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cinquiéme partic, on lui en peur appliquer trois.

Par confequent on peut cnappliquer fix aux denx

Arcs AD, DE. Mais nous avons montré qu'onen |

peat appliquer cinq 4 I'Arc ADB. Par confequent

on en peutappliquer und I'Arc BE. Et ainfi la Li-

gnc droite BE , qui lui eft appliquée, eft le Coté
u-Quindecagone. D’od i A

fuit, qu'enappliquantquin- -

zc Lignes égales a BE , a

toute la Circonference du P

Cercle, onaleQuindecago-

ne demandd. Et ainfi nous B c

avons dansun Cercledonnd g

décrir un Quindecagone E- . H

quilateral. ‘

Deplus, puifgue chacun des Angles dece Quin-
dccagonc , comme BEH, s'appu{c fur un Arc qui
folitient treize foisla 1§. partiede la Circonference
du Cercle ; tous ces Am;ll:'s s'enfuivent égaux, par
laz27.dus. Etpar confequent ce Quindecagone efk
autli Equiangle ; Ce qu'il falloit faire , & démon-
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DDEUCLIDE
LIVRE CINQUIE ME.

DEFINITIONS.

N E Grandeur eft dite en mefurer

uncautre, lors qu'ctantprife un
certain nombre de fois, elle I'é-
gale, & lamefure précifement.

Ainfi une Ligne de quatre
N * pieds, eft dite mefurer une Li-
gne de 20 pieds, parce quelaLigne de 4 pieds érant
prife cing fois, dgale juftement celle de 20 pieds 5
mais ure Ligne de 6 pieds n’eft pas dite mefurer
une Ligne de 20 pieds; parce que Ta L?nc des
pieds , étant prife tant de fois que 'on voudra, nela
mefure pas précifément.

2. Une partie afiguote d’une Grandeur, eft une
partie de certe Grandeur qui la mefure précife-
ment. o

Tome 1. X Ainfi
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Ainfi une Ligne de 4 picds, eft une partie ali-
¢ quote d’une Lignede 20 pieds. .

La partie aliquote prend fon nom & fa dénomi- -
pation, du nombre de fois qu'elle mefure la Gran-
deur dontelle eft partie; ou bien du nombre des
parties égales dans lefquelles elle divife cette Gran-
deur, :

" Ainfi, une partie qui mefure une Grandeur deux
fois, s'appellenn Demy, & s'écrit ainfi L. Une
artie qui mefure une Grandeur trois fois , s"appel-
eunTiers, & s’écrirainfi L. Une partie qui me-
fure une Grandeur quatre fois , sappelle un Quart,
& s'écricainhi . &c. )
¢ 3. Une partic #liguante d'une Grandeur, cft
une partic de cette Grandeur qui ne la mefure pas
préciément.. :

"Ainfi une Ligne de fix pieds eft une parteali-
quante d'une Ligne de vingt pieds.

Quelquefois une partic aliquante d’une Gran-
deur a des partics aliquotes qui mefurent 1a Gran-
deur dontelle eft parne , comme par exemple 8,
qui eft unc partiealiquante de 12 , a pour partie ali-
quote 4, quicftlerersde 12 ; dont 8 par confe-

uent faic les deax-tiers, puifqu'il contient deux
;1ois 4> quel'onécritainfi 2.

Lesparties, foitaliquotes, (oit aliquantes, s’ap-
pellent FraGions du Tout dont elles font parties. Et
en les marquant comme nous venons de faire, le Ca-
ralterede icﬂ'us s"appellele Numerareur de la Frac-
tion , & celui de deffous s’appelle le Dénomina-

seur.

4. Des parties pareilles, ou femblables, de
deux Grandeurs, ce {ont des parties, dont 1'une
eft en comparaifon de fa Grandeur, ou de fon
Tout, ceque lautre eften companaifon du fien.

Ainfi 3 & 5, fontdes parties femblablesde 12 &
de 20 ; parceque comme 3 cft le quart de 12, de
méme § eft le quart de 20.

' I
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.-l eft bon de remarquer ici, que fion 6redes par-
ties femblables de deux Grandeurs, les reftes en
feront des parties femblables, ’

Ainfi 3, quieftlequartdc12, érantbtédders
& s, quicftlequartdezo, érantotdde 20: les
reftes 9 & 14 font des parties femblablesde 12 & de
20, afcavoir les trois-quarts:

5. Une Grandeur eft ditc multiple d'une autre -
Grandeur, lorf_ciu'cllc la contient un cerrain nom-
bre de fois prc’cnfémcnt; & celle qui eft contenué
sappelle {ous-multiple 5 laquelle fere de mefure 4
Yautre, : :

AinfiuneLigne de 20 pieds eft multiple d’une
Lignede 4 pieds; & uneLignedé 4 pieds eft fous-
multipled’une Ligne de 20 preds ; parce que com-
mel'une contient, l'autre eft contenué , juftement

5 fois; & ainfi I'une fert de mefure a 'aurre.

6. Des Equimultiples de plufieurs Grandeurs,
ce font des Grandeurs qui contiennent également
celles dont elles font dites Equimultiples, ou qui
* font également mefurées par ces Grandeurs.

Ainfi deux Lignes , dontl'unc eft de 20 pieds,
& I'autre de 15 pieds , - font dquimultiples de deux -
aucres Lignes, dontl'unceftde 4 pieds & l'autre
de 3 pieds: parce que comme 20 eft mefuré  fois
par 45 aufli 1§ eft mefiré § fois par 3. .

Il eft évident que fi 4 des Equimultiples de deux
Grandeurs , on ajoiite d'autres Equimuliiples de
ces Grandeurs , les Touts feront encore Equimul-
dples de ces mémes Grandeurs.

De méme, fi des Equimultiples de denx Gran-
deurs!'on te des Equimultiples de ces Grandeurs,
les reftes feront encore équimultiples de ces mémes
Grandeurs , ou leur feront ¢gaux.

7. Raifon, c'eft le rapport qui ¢ft entre deux
Grandeurs de méme genre, comparées l'une d
Fautre felon leur quantité, -

Les Grandeurs de méme gente , comme font

o K2 deux
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deux Lignes , deux Surfaces , deux Corps, s"ap-
pellent Homogenes. -

Les grandeurs de divers genre, comme une Li:
gne & une Surface , une Sustace & un Corps , s’ap-
pellent Heterogenes. )

Or le rapport qui eft entre deux Grandeurs de
méme genre, lorfquon les compare I'une 3 I'au-
tre, pour fcavoir comment & combien de foisI'u-
neconticnt "autre , oul'autre eft contenu®, s ap-
pelle Rasfon, : .

Et d'autant qu'on ne peut pasdirecomment &
combicn de fois une Grandeur eft contenu€ dans
une autre qui n’elt pas de mémegenre; cela faic
:lu'il o’y a point de Raifon entre des Grandeurs de

ivers genre.

De méme, d’autant que c’eft une proprieré pas-
ticuliere aux Grandeurs finies, de pouvoir fervir
de mefure, & de pouvoir étre mefurées, & qu'on
ne peut fpas dire qu'une Grandeur infinie contienne
tant de fois une grandeur finie, n¥ qu'une Gran-
deur finie foir contenu€ tant de fois dans une Gran-
deurinfinie: De ld vientauffiqu'il n’y 2 point de
Raifon cntre une Grandeur finie & une iafinie, en-

core qu'on les fuppofe toutes-deux de méme genre. .

8. Les Termes d'une Raifon, font les deux
G:andeurs que I'on compare enfemble.
9. L'Antecedent d’une Raifon, eft le premicer
. 'Terme desdeux que on compare I'un d I'autre.
10. Le Confequent d’une Raifon, eft le fecond
Terme des deux que I'on compare.
Ainfi comparant 153 10; I'Anteczdenteft 15, &
le Confequenteft 1o. X
‘- 11, LaRaifon d'¢galité, eft une Raifon ou I’ An-
recedent eft égalau Confequent.
12. La Raifon d‘inégzﬁité, elt une Raifon ou
+ I Antecedent n’elt pas ¢gal au Confequent.
13. La Raifon d'ingalitd majeure, elt ine
Raifon ot |' Antecedunt cft plus grand que de- Con-
Hequent. 14. La
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. 14. La Raifon d'indgalité mineure, eft une
Raifon ou I'Antecedent cft plus petit que le Confe-
quent, :

15. La Raifon Rationnelle, ou la Raifon de
nombze d nombre, cft celle ot I'on peut exprimer

ar nombre combicn de fois I' Antecedent contient

.le Confequent , oucombien de fois il eft conteny,
daus le Confequent. Telle eft la Raifon qui eft en-
tre uneLigne de 6 pieds , & uneLigne de 4 fPicds s
ou I’ Antecedent contient le Confequent une fois &
demye ; oucelle qui cft entre une Ligne de 2 pieds,
& une Lignede 4 pieds , ot I' Antecedent eft con-
tenu deux fois dans le Confequent.

16. La Raifon Irratonnelle, ou Sourde, cft
celle o il eft impoffible d'exprimer par nombre
combien de fois I'Antecedent contient le Confe-
guent » ot combien de fois il eft contenu dansle

onfequent; comme la Raifon qui eft entre le COté
d'un Quarré & fa Diagonale ; qui cft telle, qu'en-
core que chaque Ligne 4 parc aic plufieurs parties
aliquotes, iln’yen apourtant pas une decelles qui
melurencl'une, quipuifle melurer I'autre ; 8z ainf
on ne feauroit exprimer par nombre le rapport qui
eft entreces deux Lignes. ‘
. 17. La quantité d'une Raifon d'indgalité ma-
jeure, eft le nombre qui exprime comment &
combien de fois I'Antecedent contient le Confe-
quent. . '
- Ainfi comparant une Grandeur de 12 pieds avec
wne Grandeur de 6 pieds, fa quantité de cette Raifon
eft2, d'autant que 12 pieds contiennent 6 pieds
deux fois 3 & cette Raifon s'appelle Double. De
méme, comparant 12 4 4, la quantité de cetee
- Raifoneft 3, d’autant que 12 contient 4 trois fois ;
& cette raifon s’appelle Triple,. Demémeencore ,
comparant 124 8 , Jaquantité de cette Raifon etk
un & demi, d’autant que 12 contient 8 une fois &
demye 5 & cetee Raifon s'appelle Sefquialtere. &c.
. K 3 18. La
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18. La quanticé d’une Raifon d'inégalité mincure
efile nom%rc qui exprisne comment & combien de
fois I' Anteceden: eft contenu dans le Confequent,
ou quelle particil eft du Confequent.

Ainfi comparant une Grandeur de 6 pieds, avee
unede 12 pieds, la quantité de cette Raifon eft un
demi, parce que 6 pieds font la moitié de 12 pieds;
& cette Raifon s'appelle Sous-double. De méme,
comparant 42 12 , laquantité de cette Raifon eft

.untiers, d'aurantque 4eftletiersde 12 5 & certe

Raifon s’appelie Sous-triple.  Etde méme encore,
comparant $4 12, laquantité de eetre Railon cft
deux-tiers, d'autant que 8 font lesdeux-tiers de 125
& cetie Raifon s’appelle Sous-{efquialtere.
~ Parld, ilparoit que deux Raifons font égales,
lorfque I’ Antecedent de I'une contient fon Confe-
uent, comme !'Antecedent de ['autre contient le
gcn ; oubienlorfquel’Antecedentde I'une eft con-
tenudans fon Confequent, comme I’Antecedent
del'autre elt contenu dans ke fien.

Ainfi Ja Raifon de 153 10 cft égale 3 Ia Raifon
de 12 3 8, parce quecomme 1§ contient 10 une
fois & demye , de méme 12 conticnt $ une fois &
demye. :
- "Mais une Raifonr eft plus grande qu'une aurre,
forfque I’ Antecedent de 1a premiere contient plus
de fois fon Confequent , quel’Antecedentdela fe-
conde ne contient e fien; ou bien lorfque 1'Ante-
¢edentde la premiere eft une plus grande partie de
fon Confequent, quel’Antecedentde la feconde ne
Yeft du ften. :

Ainfi la Raifon de 1§ 3 seft plusgrande que la
Raifonde 123 65 parceque l‘Antcccgent I§ con-
tient fon Confequent s, trois fois ; au lieu que
I’ Antecedent 12 ne contient fon Confequent 6 que
deux fois. Toutaucontraire, la Raifonde 6 3 12 eft

lus grande que 1a Raifon de § 4 1§ ; parce que
Antecedent 6 cft la moitic de {on Confequenc 12 5
o au
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au lieu quel’ Antecedent § n'ett que le tiers de fon
Conlequent 1§.

19. Proportion, c'eft la reflemblance ou I'éga-
lité de deux Raifons.

, Ainfiil y a proportion entre ces quatte Grandeurs,
1§ — 10 — 12 — 83

parce que laRaifonde 15d 10 cftlaméme, ou eft

égaled laRaifon, de 124 8; ou comme l'on dic

communément, parcequerseltaio, commerz

eftasg.

20. Des Grandeurs proportionelles , font celles
entre lefquelies il y a proportion. :

Ainfiles Grandeurs 1§ ~— 10 == y3 — §,
font proportionnelles; car comme 1 § contient 10
une fois & demye, ainfi 12 contient 8 une fois &
demye. - .

21, La Proportion continué, eft celle od Ie
Confequent de la premicre Raifon fert d Antece-
dent i(}a feconde.

Ainfi il y a proportion continug entre ces treis
Grandeurs, 18 —=— 12 = 8; parceque 18¢ftd
12, commerzcftd §: oul'on voir que 12, qui
cftle Conlequent de la premiere Raifon, eft I'An-
tecedent dela {econde. _

22. La Proportion non continué, eft celle od
I' Antecedent de la feconde Raifon eft different du
Confequent de la premiere, : _

Telle ¢t la Proportion qui eft entre ces quatse
Grandeurs, 1§ — 10 — 12 — 8. Parceque
12, qui eft I'AntecedentdeJa feconde Raifon , eft
different de 10, qui eft le Confequent de la premie-
re.. -

23. Les Termes homologues d'une Proportion,
{font ceux qui tiennent le mémne rang , ou qui font
de méme nom , dans une Proportion. -

Ainfi dans la Proportion précedente , les deux
-Antecedens 1§ & 12, & les deux Confequents 10
& 8, font des Termes homologues ; parce qu'ils
. . K4 ucanent

.
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tienuent le méme rang, & ont un méme nom ,
dans cette Proportion.

Remarquez que la Proportion dont ila été parlé
jufques-ic1, s'appelie Geometrique ; pour la diftin-

er d'unc autre, qu'on nomme Arithmetique,

quelle fe rencontre entre trois Grandeurs, dont
Ia premiers furpaficla fcconde, ouencft furpafice,
d'une quantité égale d celle dont cette feconde fur-
pafle latroifiéme , oueneft furpaffée; oubien en-
tre quatre Grandeurs , dont la tfrcmxcre furpafle la
feconde , ouen eft furpaiide, d unequantité égale
a celle dont la troifiéme furpaficlaquarriéme, ou
en eft furpafe.

Ainfi la Proportion qui {c rencontre entre ces
trois Grandedrs , 16 — 12 —— 8, eft vne Pro-
portion Arithmetique; parce que comme lapre-
miere furpafle la feconde ce 4, de méme auffi la fe-
conde furpafle la troiidme de 4.

Ainfi la Proportion qui fe rencontre entre ces
quatre Grandeurs, 1§ =— 10 —— 7 — 12, ¢ft
encorc unc Proportion Arithmetique ; parce que
comme la premicre furpafle la feconde de §, de
méme auffi la troifiéme {urpafle la quarriéme de 5.

Comme la Proportion Geometrique eft Iz prin- -
cipale, & d’un plus grand ufage quela Proportion
Arithmetique, c'cft anffi decelle-13 dont nous en-
_tendrons parler , quand nous patlerons fimplement
de Proportion.

24. Conclure en Raifon Inverfe, ou en chan-

_geant les Termes, c'eft de quatre Grandeurs qui
{ont proportionnelles , conclure que le Confequent
de la premiere Raifoneft a fon Antecedent, comme
Je Confequent de la feconde cft au fien. Ou, ce qui
¢ft 1a méme chofe, c’eft changer les Termes des
Raifons, & faire que le Confequentdeviennel’An~
tecedent, &1'Antecedent le Conlequent.

Ainfi,aprésavoir montré que 14 eft 4 10,comme
12¢ftd 8: fi l'on vient a dire, doncro eftdrs,

comme
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comme § eft 4 12 : cela sappelle conclure en Raifon
inverfe.

Or il eft évident que fi quatre Grandeurs fone
roportionnelles, elles font encore proportionnel-
sen Raifon inverfe, Cars'il eft vrai que I’ Antece- -

dent de la premiere Raifon contienne fon Confe-
quent, de méme que 1" Antecedent de la feconde
contient le fien: dl eft vrai auffi que le Confequent
de la premiere eft contenu dans fon Antecedent 4
de méme que le Confequent de la feconde eft con-
wnu dansle fien. ‘ o

+ Ou bien au contraire, fi I’Antecedent dela pre-
miere Raifon eft contenu dans fon Confequent, de
mémie ?uc I' Antecedent de lafeconde eft contenu
dans le fien: il eft vraiaufli que le Confequent de
la premiere Raifon contient fon Antecedent , de
meme que le Confequent de la feconde contient Je
fien. Car contenir & étre contenu font termesrela-
tifs , qui s’entendent & quis’expliquent Fun pas
lautre.

25. Conclureen Raifon Alrerne , c'eft de quatre )
Grandeurs qui font proportionnelles , conclure que
I' Antecedent de la premiere Raifon eft 2 I’ Antece-
dent de la feconde, comme le Confequent de la
premicre eft au Confequent de la feconde,

Ainfi, aprésavoir montré que 15 eft 3 10, com-
merzeftis; fil'onvientddire,doncigefta 12,
comme 10 eft d 8 ; celas’appelleconclure en Raifon
alterne,

Quelques-uns eftiment que fuppofé que quatre
Grandeurs foient proportionnelles, il cft évident
qu'on (Peut conclure qu'elles font proportionelles
en Raifon alterne. .

Neanmoins, il faur remarquer qu'on ne peut
valablement conclure en Raifonalterne, & moiiis
.queles quatre Grandeurs ne foient de méme genre.
\Car parexemple, fi on fuppofoit qu'une Ligne fc
a une autre Ligne , comme une Superficie eltaune
; Ksg . autre:
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autre Superficie : on ne pourroit pas pour cela con-
clure quela premiere Ligne feroit 4 la premiere Su-
perficie, comme la feconde Ligne eft d la feconde
Superficie ; étant évident, par ce qui a été ditci-
deffus, qu'il 'y a point de raifon d'uneLigned
une Superficic.

26. Conclure en compofant , c'eft de quatre
Grandeurs qui font proportionnelles, conclure que
Ia fomme de I'Antecedent & du Confequentde la
premiere Raifon, eft au feul Confequent de cette
premicre Raifon, comme la fomme de I'Antece-
dent & du Confequent de la feconde Raifon , eftau
Teul Confequent de cette feconde Raifon.

Ainfi, aprésavoir montré que 1§ eftd 1o, com-
me 12 eft 48; fil'onvientd dire, doncageflt &
10, comme 20eftd 8: celas’appelle conclure en
compofant. . '

Or il eft évident que fi quatre Grandeurs font
proportionelles , on peut conclure en compofant,
qu’elles font auffi proportionnelles.  Car conclure
en compofant, n'eft autre chofe quecompofer de
nouveaux Antecedens, qui contiennent leurs Con-
fequens une fois plus que les premiers Antecedens
ne les contenoient. Or, par la fuppofition, les
premiers Antecedens contenoient €zalement leurs
Confequens. D'ou il (uit, que lesnouveaux An-
tecedens les doivent encore contgnir également ; &
ainfi ces quatre Grandeurs doivent ére encore pro-
portionnelles. : _ :
* " 27. Conclure en divifant, c'eft dequatre Gran-
deurs qui font proportionnelles, conclure que
Yexcez du premier Antecedent par-deffus fon Con-
fequent, eft 4 fon Confequent, comme I'excez du
{econd Antecedent par-deflus fon Confequent , eft
aufli d fon Confequent. )

Ainf,aprésaveir montréquergeftd 1o, com-
meizefti®; fil'onvientddire,doncgefta so,
‘c_:ilmmc 4 eftd 8: cela s'appelle conclure en divi-

Lo . R 3



LIVRE CINQUIE'ME. 2:7

1l eft encore évident que fi quatze Grandeurs font
proportionelles, on peut conclure en divifant,
qu'elles font aufli proportionnelles. Car conclure
en divifant, n’eft autre chofe que: compofer de
nouveaux Antecedens, qui contiennent leurs Con-

fequeus une fois moins que les premiers Antece-
dens ne les contenoient.  Or, -par la fuppofition ,
les premiers Antecedens contenoient également
leurs Confequens.  D’ot il fuit que les nouveaux
Antecedens les doivent encore contenir également 5
& ainfi ces quatre Grandeurs doivent étre encore
proportionnelles,

28. Conclure par converfion de Raifon, ceft
de qiatre Grandeurs qui font proportionnelles ,
conclure que I' Antecedent de la premicre Raifon eft
a fon excez par-deffus fon Confequent,; comme

1 Antecedent de la feconde eft d fon excez par-deffus
Ie fien. ’
-Ainfi, aprés avoir montré que 15 eftd 10, com-
me 12 cft 4 8; fil'onvientadire, donc 15eftd
s comme 12 eftd 4: cela s'appelle conclure par
€onverfion de Raifon.

Il eft encore évident que fi quatre Grandeurs font
proportionelles, on peut conclure par converfion
de Raifon , qu’elles font aufl: proportionnelles. Car
puifque, parfuppofition, les Antecedens contien~
nent également les Confequens, ¢’eft une necefli-
té que Tcs‘Confequens foient des parties femblables
des Antecedeus. Sidencon 6teles Confequens des
Antecedens, les reftes feront encore des parties fem-
blables des mémes Antecedens ; & par confequent
les Antecedens les contiendront également; & la
Raifon qui fera entr’cux fera femblable.

9. Raifon compofée, c'eftune Raifon dont la
quanticé refulee de la multiplication de Ia quantitd
de pluficursautres Raifons. '

Pour bien enrendre cette Definition, confiderez

par exemple cestrois Grandeurs, 24.6. 25 & re-
Kg mag-
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marquez que la premiere érant quadruple de Ia fe-
conde, &la (fondc érant triple de la troifiéme,
& par confequent la quantité de la Raifon de la pre-
miere d lafeconde étant 4, & celledelafeconded
latroifiéme étant 3 : il eft vraide dire, que lapre-
miere Grandeur, comparéei latroifiéme, eneft
le quadruple du triple, oulacontient quatre-fois
trois-fois» c'eft a dire douze-fois. Si bien quela
quantité de la Raifon de la premiere Grandeur 2
la troifiéme et 12. Or cette Raifon dodecuple,
gui refulte de la muliplication des quantitez des

eux Railons particulieres, 4 & 3,eft ditc compolée
de ces deux Raifons. ,

1l fuitde 13, que fi on difpofe 4 difcretion tantde
Grandeurs que ['on voudra: la Raifon de la pre-
miere 4 la derniere fera compofée de toutes les Rai-
{fons moiennes & particulicres, quont entr'elles
toutes ces Graudeurs , étant compardes de fuite
Tuncil'autre. Ainfi, ayantdifpof¢d difcretion
«es quatre Grandeurs, 24. 6. 3. 12t la Raifon de
244 12, ( quieft une Raifon double, ) eft compofée
decellesde 244 6,de 643, & de3d 12. Erdefair,
multipliant I'nn par l'autre 4,2, & £, (quifone
les quantitez de ces Raifons, ) le produit, quieft
2, eftlaquantitédelaRaifonde 243 12.

Remarquez,que comme le méme produit qui re-
fulte de la multiplication de deux nombres, peut
refulterde la multiplication de deux autres: auffi
une méme Raifon peut étre compofée de pluficurs
Raifons differentes. Ainfi, par exemple, la Raifon
dodecuple, quenousavons veu ci-deflus étre com-
polée de la quadruple & delatriple, peutauffi éire
compofte de la fextuple & de-Ia double.

Maintenane, fi les Raifons qui fe trouvent entre
plufieurs Grandeurs d'une part, font égales ou
femblables 4 celles qui fe rencontrent entre plu-
ficurs autres Grandeurs d'une autre part, chacune
alaficine ;. il eft dvident que la Raifon compo‘fic’c
' es.

'
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des premieres Raifons , doit étre égaled la Raifon
compofée des autres femblables ;- drant neceflaire
que les mémes quantités ou les mémes nombres

- multipliés deux fois , preduifent le méme nombre
ou la méme quantité. . .

- Ainfi, fil'on fuppofe d"une part ces. trois Gran-
urs, 24. 6. 2. & d'autre part ces trois autres
randeurs , 36.9.3 ; engre lefquelles les mémes

VRaifons , fgavoir la quadruple & triple, fe ren-
contrent : c’¢ftune neceflité que JaRaifonde 24 3
2, foit femblabled la Raifonde 364 3 ; puifquela
quantité de chacune de ces Raifons refulte dela

“multiplication de 4 par 3.

- 30. Raifondoublée, c’cft une Raifon compo-
fée de deux Raifons femblables. .

Ainfi fuppofant trois Grandeurs continuément
proportionnelles , telles que font celles-ci, 64.16.
4; puis comparant la premiere a latreifiéme: la
Raifon qui {etrouve entre ces deux Grandeurs, 64
& 4> (laquellecft con:lpoféc des deux Raifons fem-
blablesde 644 16, &de 163 4, ) s’appelle Raifon
doubléede 644 16.

31. Raifontriplée, c'eft une Raifon compofie
-detrois Raifons{emblables.

Ainfi , fuppofant quatre Grandeurs continué-
ment proportionnelles, comme font les (wivantes
64.16. 4.1 ; puiscomparant la premiered la qua-
triéme: la Raifon qui fe trouve entre ces deux
Grandeurs, 64& 1, (laquelle eft compofée des

_ trois Raifonsfemblables de 644 16, de16a 4, &
de 4d 1,) s’appelle Raifon triplde de 644 16.

32. Proportion ordonnée, c'eft I'arrangement
de plufieurs Grandeurs d'une pare, & d’autant
d’autres Grandeurs d'une autre part, difpofées de
telle forte, quela premiere du premier ordre foie
dlafeconde, comme lapremicredu fecond ordre
eftd lafcconde ; puisla (lc)condc du premier ordre &
latroifiéme, comme la feconde du(fc’c,ond.oxdrc ala

. Kz troi=
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troifiéme ; & la troifiéme du premier ordre 4 fa
quatriéme, comme larroifiémedu fecond eft 3 la
quatriéme , & ainfi de fuite.

Ainfi, ayant misd'une part les quatre Grandeurs
fuivantes, 12. 4 2. 8.& d’autre part ces quatre au-
tres, 30. 10. §. 20. qui font difpofées de telle fo
que la premiere 12 cft d lafeconde 4, commr:a
premiere 3ocft d lafeconde 1o 5 que la feconde
cft i latroifiéme 2, commelafeconde 10 eft d Ia
troifiéme § ; & que la troifiéme 2 eft a la quarrié-
me$, commela troifiéme 5 eft 3 la quatriéme 20z
cérarrangement s'appelle Proportion ordonnde.

33. Proportion troublée, c’cft l'arrangement
de pluficurs Grandeurs d'unc part, & d‘autant
d’autres Grandeurs d’une autre part, difpofées de
telle forte , que la premiere du ?rcmicr onr:c foir 3
la feconde , comme la penultieme du fecond ordre
eft 4 la demicre ; puis Ia feconde du premier or-
dre a la troifieme, comme.l'antepenultiéme du
fecond ordre d 1a penultiéme , & ainfi de fuite.

Ainfi, ayant misd'unepartles trois Grandeurs
12. 4. 2. & d’autre part ces trois autres, 18. 9.3. qui
font difpofces de telle forte , quelapremicre 12 eft
a la feconde 4, comme la penultiéme 9 eft dla
derniere 3 ; & quelafeconde 4eftd latroifiéme 2,
comme I"antepenultiéme 18 2 la penultiéme 9 ; cét
arrangement sappelle Proportion troublée.

34. Conclure en Raifon égale, c'eft {aprés
avoir fuppofé que quelques Grandeurs d'une part,
& autant d'autres d’une autre part,{ont proportion-
nelles, foiren Proportion ordonnée , foiten Pro-
portion troublée, ) conclure que la premiere d'une
partefta laderniere, comme la premiere de I'autre
parceft d laderniere.

Ainfi, dansPexemple quia été ci-deflus rappor-
té de la Proportion ordonnée, conclure que Ia
prem‘ere Grandeur 12 ¢ft d la derniere 8, comme
lapremicre 30 eft 4 ladernicre 20 5 Oubien , dans

: l'cxem-
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I'exemple de la Proportion troublée , conclure que
1a premiere Grandeur 12 eft d la derniere 2, com-
me la premiere 18 eft 3 laderniere 3 : celas'appelle -
conclure en Raifon égale.

11 eft certain qu'on peut fore bien conclureen
- Raifon égale; c’eft i dire qu'on peut fort bien con-
. clure , que laRaifonde la premiere Grandeur i Ia
" derniered'une part, cft femblable i la Raifonde la
premiere Grandeur a la derniere de I'autre pare.
Car chacune de ces Raifons eft compofée des Rai-
fons moyennes & particulicres qu'ill y a entre ces
Grandeurs; lefquelles Raifons font fuppofées éga-
Jes , oules mémes, & qui par confequent doivent
produire une méme quantité.

Ainfi dans cét exemple dela Propottion ordon.
née,12.4. 2.8 3C. 10.2_. 20; laRaifon de 124
8 eft compofée de la Raifon triple, deladouble,
& dela fous-quadruple; & de méme la Raifonde
yo-d 20 eft compolée de laRaifon triple, de la
double,& de la fous-quadruple,qui font les mémes.

De mémeaufli,dans cét exemple de la Proportion
troublée, 12. 4.2; 18.9.3; laRaifon de12 4 2
eft compofée delaRailon triple, & deladouble;
ou refulte de la multiplication de § par 2 : & de
sméme la Raifon de 18 4 3 eft compofde de la Rai- -
fon double & de la triple ; ou refulee de la multipli-
cationde 2 par 3, qui fontles mémes, & doivent
par confequent produire une méme quantité.

Encote que toutes les manieres de conclure;, dont
ila éeé parlé ci-deflus, paroiffent fort juftes & con-
vainguantes atous ceux qui les examiuent avecun
peu d’attention ; neanmoins Euclide ajugéd pro-
pos de les démontrer, auffi bien que quelques au-
tres veritez aufli faciles; & c’eft a quotil employe
le cinquiéme Livze de ces Elemens. Maisil pré(up-
pofe les trois Axiomes (uivans, qui adirele vrat
ne font pas plus évidens que les choles i la preuve
defquelle il lesemploye,

Ax1o0
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AXIOMES.

1. Sidequatre Grandeurs proportionnelles, I'on.
prend 4 difcretion des Equimulaples des déux An-
tecedens , comme aufli des deux Confequens: les
Equimultiples des deux Antecedens feront tofijours,
ou plus (grands, ou plus petits, ou égaux 2 ceux
des Confequens.

" Ainfi, e ccs quatre Grandeurs , quifont pro-
ortionnelles, 15.10. 12. 8. prenant a dilcretion
scs Equimultiples de 15 & de 12 5 comme aufli de
10 & de 8 : fi'Equimultiple de 15 {urpafle 'Equi-
mulfiple de 10 ; I'Equimultiple de 12 {urpaficra
T'Equimultiple de 8: ou bien fil’Equimultiplede
1§ cft égal il Equimuliiple de 10 ; | Equimultiple
“de 2 ({ra aufli égal 4 I'Equimultiple de 8 : ouen-
fin, i I'Equimultiplede 1 § eft moindre que I'Equi-
multiple de 105 f’Equimultiple de 12 fera auffi

moindre que I'Equimuldple de 8.
" 2. Tour au contraire , fi quatre Grandeurs font
telles, qu'en prenant & difererion des Equimulti-
ples de(l':{ premiere & delatroifiéme, c'eftddire
des deux Antccedens; & de la feconde, & dela
quatriéme, ¢eft a dire des deux Confequens: il
arrive que I'Equimultiple de la premiere ne puifle
jamais étre égal 4 I'Equimultiple de la feconde,
fans que "'Equimultiple de la troifiéme nefoit auffi
dgal 2 'Equimultiple de la quagriéme : Ou que I'E-
uimultiple de la premiere ne puiffe jamais furpaf-
Pcr I'Equimuldiple de la feconde, fans quel’Equi-
multiple de latroifiéme ne furpafle celui de la qua-
triéme: Ou enfin,que I"Equimulriple de la premiere
ne puifle jamaijs étre moindre que I'Equimultiple
de lafeconde, fans que I'Equimultiple dela; troi-
fi¢me ne foir aufli moindre que celui de la quatrié-
me: alors ces quatre Grangeurs font porportion-
nclles. Ainfi, parce que ces circonftances arrivent
tal-
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tofijoursen cesquatre Grandeurs 1§. 10, : 12,8,
clles font proporrionnelles.

3. Enfin, fi quatre Grapdeurs fonttelles, qu'en
prenant 4 difcretion des Equimultiples de la pre-
miere & de la troifiéme, comme aufhi de la fe-
conde & de la quarriéme , il puifle quelquefois
arriver que I'E uimultirlc de la premiere fur-
paffera 'Equimultiple de [a feconde, fans que I'E-
quimultiple de la troifiéme (urpafle celui de la qua-
tridme : alors ces quatre Grandeurs ne font pas
proportionnelles; &ilyaplus grande Raifondela
premiered la feconde, quedelatroifiémed la qua-
tridme. Ainfi ces quatre Grandeurs, 12. 6. : 7. §.
ne font pas proportionnelles ; &ilya plus grande
Raifonde 1226, quedz 74 §. Car prepant a dif-
cretion des Equimultiplesde 12 & de 7, parexem-
ple 24 & 14, commeauflide 68 de 5, parexem-
ple 18 & 14: il arrive que l'Equimulrigclc de12,
fgavoir 24, furpaflc 18, Equimultiplede 63 fans
que 'Equimultiplede 7, {cavoir 14, furpafle 15,
PEquimultiple de 5.

B
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PROPOSITION L
' THEOREME L

S'il y a tant de Grandeurs que lon voudra
c’quimulti}le: dautant dautres Gran-
deurs o chacune alafienne: comme Uune
fera multiple de Pune o ainfi les toutes

. [eront multiples des toutes. ’

E f{uppole qu'il yait G
d’urf:s p:gt zcux AGHD VEy
Grandeurs, fgavoir ¢ ¥ X D g

AB, CD; & dautre ——+——+——

part deuxauties Grandeurs , fgavoirt E& F 3 & que

AB foit autant multiplede E , que CD eft muldiple ..

deF. Celadrant, je dis que comme ABeft multi--

pledeE, ou CD multiple de F 5 de méme AB &

CD, prifes enfemble, font multiplesde E, &de

F, prifesaufli enfemble. Pour le prouver,

Concevez que AB foit divifée en trois parties
dgalesdE, fcavoir AG,GH, HB; & CD entrois
parties dgales a F ¢ fcavoir €I, 1K, KD: cequi
eft poffible, puifque AB & CD font fuppof¢es

" équumultiplesde E & de F. Cela pofé:

Puifque AG cftégalciE, & l%uc Cleftégale d

F; il s’enfuit que AG & CI, prifes enfemble, fe-

ront ¢gales 4 E &aF, prifes auflienfemble. De .

méme, GH& IK,, prifes enfemble , feront aufli

égalesa E& 4 F, priles enfemble ; & ainfi de (uire.

Et parce que AB& CD font fuppofées équimulci-

ples de E& deF, & qu'ainfi le nombre desparties

de AB dgales 4 E, cft ¢gal au nombre des parties
de CD égales 4 F: autant de fois quel'on pourra

- ' pren-
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prendre dans AB une partie €galed E , autant de
Fois on pourra prendre dans AB & CD des partics
égalesd E& 4 F. Et par confequent, comme AB
cft triplede E, ainfi AB & CD, prifes enfemble,
font triplesde E & de F, prifes auflienfemble; Ce
quil falloit démontrer.

PROPOSITION 11
" THEOREME IL

Sila premicre Grandeur eft autant mul-
. tiple de la fecondey que latroificme Ueff )
. de la quatriéme 5 ¢ la cinquiéme en-
core antant multiple de la feconde  que
la fixiéme Peft auffi de la quatrieme :
la Grandeuwr compoféc de la premiere
- de la cinguiéme , [era autant multi-
ple de la feconde , que la compofée de
la troifieme € de la fixiéme, lc [era de
la quatricme. - -

C,DE, F, BG,EH; &quela
premiere AB foit autant multiple H,
lafeconde C, que la troifiéme DE
eft delaquatriéme F ;. & que la cin-
quiéme BG foit encore autant multi- 1B
ple de la feconde C, que 12 fixidme B
EH l'eftauffidela quatriéme F. Cela ] I
¢tant, jedis que la Grandeur compo- ACDF
{ée de lapremiere & de lacinquidme ,

JE fuppofe ces fix Grandeurs , AB,
c

fgavoir
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fcavoir AG, eft autant multiple de la feconde C 4
ue la Grandeur DH, compofée delatroifiéme &
gc la fixiéme, l'eft de la quatriéme F. Pour le
prouver ,
© Puifque AB & DE font équimultiples de C & de
F, le nombre des parties que AB contient égales d
C, cft égalau nombre des particsque
DE connent ¢gales 4 F. Deméme,
puifque BG & EH font encore équi- H
mulnplesde C& deF, lenombredes |
partics que BG contient égales 2 C,
eft aufli égal au nombre des parties {n
que EH contient €gales 4 F. Sidonc | 1B-
aux nombres égaux des partiesde AB ] I
& de DE , on ajoiite les nombres C DF
¢gaux des partiesde BG & de EH ; il A
s'enfuivia que le nombre des parties que la toute
"‘AG contiendraégalesd C,; fera ¢gal au nombre des
artiesque la toure DH contiendra égales a F: c'eft
a dire que AG fera autant muliiplede C, que DK
le £cra3cF 5 Ce qu'il falioit démonurer. ;

9eoea
4GS

oo
(ATA

PRoO-
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PROPOSITION IIl
THEOREME 11L

i la premiere Grandeur ¢ff autant molts-
. ple de la feconde , que la trosficme Ueft
de la quatriéme , € qu'on premne des
Equimsltiples de 1a premiere ¢~ de la
troifiime : ' Equimsalsiple de la premic-
re [era awsant multiple de la [econde
gue I Equimultiple de la rrosfieme le fe-
va de la quatriéme. '

deurs, A, B, C, D; dont

la premiere, dfgavoir A, eft o
autant multiple de la feconde B,
quelartrcifiéme Cleftdelaqua.
wiémeD. Je fuppofe deplus, © KT
%u’on ait pris lcls G’ranocllculrs El& T4T11

M, <dquimultiples de la pre-
micre A%c dela tfoiﬁémc C.%c- EABFCD
la érant, je dis que Eleftautant multiplede la fe-
conde B, que FM Feft delaquatriéme D. Pourle
prouver, _
Concevez que El {oit divif¢e en trois parties €ga-

lesd A, fgavoir, EG, GH, HI; & FM cntrois
partjes €gales 1C, favoir FK, KL, LM. Ccla

JE fuppofe ces quatre Gran- 1

e A

& :

Puifque EG eft égaled A, & FKégalea C, il
s'enfuit que EG & FK conticnnent autant de fois B
&D, que A & C les conticunent. 1l en cft de

) méme
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méme des parties GH & KL, &ainfidefuite, Or
puifque la premicre Grandeur EG eftautant multi-
le de lafeconde B, ‘quelatroi- - “
yiémc FK l'eft de la quatriéme M
D; & que lacinquiéme GH cft
encore autant multiple de lafe- L
conde B, quelafixiéme KL eft ,
de Ia quacriéme D : il s'enfuic, G K
par la Propofition precefente , [ } I {- 1
quela Grandeur EH, compofde ¢ X §¥¢C D
e la premiere & de la cinquié- )
me, cft autant multiplé de 1a feconde B, quela
Grandeur FL, compofée de 13 troifiéme & de la
fixiéme , I'elt dela quatriéme D. Enfuite de quoi,
prenant EH & FL pour la premiere & la troiﬂ?c’mc
Grandeur , & HI& LM pour la cinquidme & Ia
fixiéme: on conclura de méme ,que Elcft autant
multiple de B, que FM T'eft de D ;. Ce'qu'il falloit
ddmontrer.

e



.- LIVRE CINQUIE'ME. 239
PROPOSITION IV.

" THEOREME IV.

i quatre Grandeurs font proportionnelles,
€ qu'on prenne 4 difcretion des Equs=
multiples de la premiere &~ de latroi-
fieme 5 comme auffi des Equimultiples
de la feconde ¢ de la quatriéme : il y
aura méme Raifon de I Equimultiple de
la premiere & I Equimultiple de la fe-
conde, que de U Equimnltipledelatroi-
fiéme & PEquimalsiple de la quatriéme.

E fuppofe que A foit 3 B, com-

me C eltdD ; & qu'on ait

ris 4 difcretion E & F , équi- |
multiples de la premicre A, & de
latroifiéme C; commeaufli G &
H , équimultiples de la feconde
B, & de la quatriéme D. Cela
érant, jedisqu'il ya méme Rai-
fondeE, Equimu{lipk de la pre-
miere, 4 G, Equimultiple de la
feconde ; que de ¥, Equimulti-

ple de latroifiéme, aH, Equi-

multipledelaquattiéme. Pourle * -

prouver, 1

_ Prenez I &K, équimultiples
"deE & de F. Prenez aufli L &M, ¢quimultiples
- de G& de H. Celapofé:

—i) bt o
e Pt

+ N“-
$mpeani 7] o bt

Puifque
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Puifque E » confiderée comme
remicre Grandeur, eft autant
multiple de A, confiderée com-
me feconde, que F, troifiéme,
I'eftde C, quatriéme; & qu'on
aprislesGrandeurs 1& K, €qui-
multiples de E & de F: il s’en-
fuit, par la Propofition preceden-
te, que 1 & K font aufli équi-
‘multiples de A & de C, c'eft d
-diredela premiere & dela troifié-
me des quatre que Dous avons
fuppofées proportionnelles. De
méme, G & H éuant équimulti-
plesde B& déeD; & L & M +
ayant été prifes équimultiplesde G & H: il s'en-
fuit que L & M font équimultiplesde B& de D,
c'eft a dire de la feconde & de la quacriéme des qua-
‘tre que nous avons {uppofdes proportionnelles,
Par confequent, par le premier Axiome dece Li-
vre, fil'Equimuleiple I furpafle 'EquimultipleL,
I'Equimuluple K furpaffera I'Equimultiple M ;
s'il eft égal, Pautrefera égal; s'il eft moindre,
I'autre feraaufli moindre. Cela drant, puilque I
& K ont été prifes équimultiplesde E & de F, pre-
miere & troifiéme des quatre Grandeurs qu'il s’a-
git de prouver étre proporticnnelles; & queL &
M ont ¢¢é prifes équimultiples de G &de H , fe-
conde & quatriéme de ces quatre Grandeuss: il
s'enfuit, par le fecond Axiome, qu'elles font en
effer proportionnelles ; & qu'ainfi il y a méine
Raifon de E & G, quedeFaH; Ce qu'il falloic
démontrer. ‘ ~ *

—0) B —
g y—
+ Er "

NH

REMARQUE.

Par cette méme methode,on peut aifément prou-,

~er, que (i quatre Grandeurs font proportionnelles ,
: elles
4
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ellesfcront encore Fro ortionnelles en Raifon in-
verfe. Parexemple,fiAeftiB, comme C eft &
D: on prouvera aifément que Blera 4 A, com-
meDeftaC. Cara‘f:e’s avoir pris E & F, équi-
muliiples de A & de C, premiere & troifiéme’
Grandeurs des quatre qui font fuppofées propor-
tionnelles; puis G & H, dquimultiplesde B& D,

feconde & quatriéme: on conclura, par le pre-

mier AriomedeceLivic, quefiEeftégaled G, F

feraégalea H; i E furpafle G, F furpaflera H;

& fi Eeft moindre que G, F fera moincﬁc que H.

Orficelaeft vrai, il eft doncvrai aufli, que i G

eft égale AE, H feradgale d F; fi G eft moindre que

E, Hfera moindreque F; & fi G furpaflc E, H

furpaffera aufli F. Confiderant donc maintenant B

comme premiere Grandeur, A comme {econde ,

D comme troifiéme , & Ccomme quatriéme ; on

conclura, par le fecond Axiome , que ces quatre

Grandeurs font proportionnelles en Raifon inver.

fe, ceftidireque Beftia A, commeD eft 3 C;

Ce qu'il falloit He’montrc:. ’

PROPOSITION 7.
THEOREME V.

Si une Grandeur eft ausant multiple d'une
autre Grandeur , que la retranchée left
“de la retranchee: le refle [era autant.
multiple du refle, que la touse Teft de
la toute. '

J'E fuppofe que AB eft autant multiple de CD , que
la retran:‘\éc AE 'eft de la retranchée CF. Cela
Ture L L - éuant,
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éunt, je disquele refte EB eft autant multiple du
refte ¥D, que la toute AB I'eft de latoute CD,
Pour le prouver, )

Pofons que GA foitautant muliiple de FD, .que
AE I'eft de CF, ou que ABl'eftde CD. Il s’en-
fuivra, parla 1. Prop. de A E B
ce Livre, (}uiGléi;ra au- - s ' 4
tant multiple de s que D
AEl'cﬁchCF. Or AB eft —
fuppofccautant muliiple de CD, que AE I'eft de
CF. Donc GE eft autant multiple CD, que AB
I’eft aufli de CD. Etpar confequent les Grandeurs
GE & AB, qui fout équimultiples d'une méme
Grandeur , fourégalesentr’elles. Sidonc on ote
1a partic AE, qui?cut cft commune, le refte GA

* fera égald EB. OrGAa été pofée autant multiple
deFD, que ABl'eft de CD. Et partant EB eft
autant multiple de FD, que ABl'eftde CD; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION VL
""THEOREME VI

Si deux Grandeurs [ont e'zjuimultiple: de
deux autres Grandeurs 5 € qu'on en
retranche des équimmltiples : les refles
[eront éguimnltiples de ces mémes Gran-
deurs, on ils leur feront éganxs

!

E fuppofe que les deux Grandeurs AB , €D,
foient équimultiples des deux autres Grandeurs

7 E&F, &quon en aitretranché AG & CH-,
-€quimulciples des mémes Giandeurs E. & F. Cela
. pofé,
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pof¢, je dis quelesreltes GB& HD 1B
fonr équimultiples de E & deF, ou D
quils leur font égaux. Pour le prou- G xu
ver, A
Puifque AB & CD font équimulti- I I

ples de E&deF, il y a dans ABau- -
rant de parties égales AE, quilyena AEF C
dans CDd'égalesa F. Er puifque AG & CH fone
auffi équimultiples de E & de F, ily aauffidans
AG autant de parties égalesaE, qu'ilyenadans
CHd'égalesd . $i donc des deux nombres égaux
de parties qui font contenués dans AB & dans CD,
on Gte les nombres égaux departics qui font conte-
nués dans AG & dans CH,, 1l s'enfuir qu'il reftera
dans GB autant de parties égalesd E, qu'il en refte-
radans HDd'¢galesa F. Etpar confequent, s'il en
refte plufieurs dans GB & dans HD , ces refles fe-
ront équimultiplesde E & de¥ ; ques’iln’en refte

u’une, ces reftes leur {eront égaux ; Ce qu'il falloit

émontrer.

PROPOSITION VIL
THEOREME VIL

Les Grandeurs égales ont méme Raifon 4
une méme Grandeur 3 € une méme
Grandeur a méme Raifon 4 des Grane
deurs égales.

E fuppofe que les A pry Dionmtee—st +
deux Grandeurs ¢ F oot

A& B font éga- : . .
les. €ela ¢rant ,g;c Br—— E

dis premicrement quela Raifonde Ad Ceft lamé-
o L2 N ‘me
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me que celle de B4
C. Pout le prouver,

Prenez i difcretion B
les Grandeurs D & B+— .
E, équimultiples de la premiere Grandeur A, &
de la troifiéme B, Prenez encore & difcretion la
Grandeur F, é?uimultiple dela feconde & quatrié-
me C. Celapofé:
. Puifque les Grandeurs D & E {ont équimultiples
des deux Grandeurs égales A& B, clles. font aufli
dgales entr’elles. Et par confequent, fi D eft égale &
F, Eluicftaufliégale; fi Deft plus grandeque F,
Eeftaufli plusgrandeque F ; emgh fi D eft moindre

ue ¥, Eeft aufli moindre queF. D'ouiil fuit que

Rcﬁ iC,commeBeftaC,parle 2. Ax. Cequ'il
falloit premierement démontrer.

Je dis en fecond lieu, qu'il y a méme Raifon de C
3 A, quedeCa B. Carpuifque A et 4 C, comme
Beftd C: enRaifoninverle, ( parle Corollaire de
la4 Prop.de celivre, ) Cefta A, commeCefta
B; Ce qu'il falloir aufli démontrer.

Ap—a D

C.——-A_F.._—_-q—.;—&-—q'

e

P R O-
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PROPOSITION VIII,
TH'EOREME VIIL

Si deux Grandeurs [ont inégales, la plus
grande aura plus grande Rasfon 4 une
méme Grandeur y quela plus petite; ¢~ -
au contraire, cette méme Grandeur au=
ra plus grande Raifon 4 la plus petite,
qw'a la plus grande.

E fuppofe que les deux Grandeurs 1w
J AB& C foientjnégalcs » &que K
AB foit la plus grande. Cela F .
daant, jedispremierement que AB - G
aplus grande Raifon 4 D, que C B
n'aaD. Pourleprouver, . Er
. Retranchezde ABla partie AE,
dgaled C, Puisprenaz FG & GH,

o équimultiplesde AE & de EB;de rel- L
le forte que chacune des deux Gran- CDF I
deurs Fg & GH furpafle la Grandeur D. Prenezen.
core [a Grandeur IK tellement multiple de D,qu’elle
foit plus grande que FG,mais plus petite que FH.Or
cela {e peut faire aifément ; car puifque FG furpaf-
fe D, 1l eftaifc de multiplier D enforte qu'elle fur-_
pafle EG, fans qu'clle (urpafle FH. Celapofé:

Puilque FG & GH font équimuldples de AE ,
& de EB, il s'enfuir ( par la 1.Prop.) que FH eft
autant multiple de la toute AB, que FG I'eft de
AE, oudcfonégaleC.
Confiderant donc ici ées quatre Grandeurs, AB
premicre, Dfeconde, C troifiéme, & derechef
- L D qua-
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D quatriéme; & queles GrandeursFH, FG, font
uimukiplesdela premiere AB & de la troifiéme
C; &que IK eft équimultiple delafeconde & de la
quatriéme D: Puifque FH multiple de la premie-
re AB,. furpafle IK multiplede la feconde D, fans
que FG multiple de la troifiéme C, furpaffe 1K
maluplede Jaquatriéme, quieft la méme D ji
s'enflit { parle 3. Ax.) quelapremicre Grandeur

AB, a plus grande Raifon 4 la fecon- H

deD, que la troifiéme Cn'a d la [ x

quarriéme , c'eft 4 dircdla méme ]

Grandeur D; Ce qu'il falloir dé- G
trer. . - B

* Jedisen fecond lieu, que la Gran- B
deur D a plus grandc Raifon 3 [a !
plus petite C, quellen’a 4 Ia plus ]’
grande AB. Pour le prouver, 11 b

Confiderant maircenantD com- A C DF I
me premiere & croifidme Grandeur , C com-
me feconde, & AB comme. quatriéme : Puifque
1K multiple dela premicre I3, furpafle FG mulii-
ple de la feconde C, fans que IK multiple de [a
troifiéme D, furpafle FH multiple de la quatri¢me

AB: ilsenfic {parle 3. Ax.) que Ddplus gran-
deRaifon i laplus petite C, quelaméme D n'a 4 »
la plus grande AB ; Ce qu'il falloit encore déman.
wer, :

8

2

PR O
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PROPOSITION IX
THEOREME IX

Les Grandeurs qui ont méme Raifon 4 une

" méme Grandeur y font égales entr'elles 3
€ celles anxquelles une méme Gran-
deur @ méme Raifon, [ont auffi égales
entrielles.

E fuppofe premicrement, que lesdeux -
] Grandeurs A & B ayent méme Raifon
i la méme Grandeur C. Celaérant, -
je dis que cesdeux Grandeurs A & B font
cgales entr’clies,

Car fi celan’¢toit, il faudroitquel'une o 5 ¢
fiie plus grande que I'autre. Ercelaérant, =
il s’enfurvroit, par la Propofition précedente, que
la plus grande auroit plus grande Raifon i la Gran-
deur C,” que nauroit la plus petite ; ce quieft con-
tre la fuppofition. L'une n'c(Et’ donc pas plus grande
que'aucre ; & par confequent cliesfont e’galcs.

Je fuppole en fecond licu, qu'une méme Gean-
deur, comme C, ait méme Raifon a deux Gran-
deurs, comme A & B. Celaérant, je dis queces
deux Grandeurs A & B font an(li égales entr'elles. .

Car fi cela n’éroit, il faudroit que 'une fir plus
petize que l'autre. Et cela éeant, il s'enfuivroit,
par la Fropofition précedente, que laGrandeur C
auroit plus grande Roifon i celle qui-feroit plus pe-
te, T't"c n‘auroit 4 la plus grande ; cequueft
contre la (uppofition. 1.’une n’cit donc pas plus pe-
tite que l'aurre ; & par confequent elles font égales 3
Ce qu'il falloit démountrer. o
Ly PR Q-
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'PROPOSITION X,
THEOREME X

Dedeusx Grandeurs, celle qui a plus gran-
_ de Raifon & une méme, eftla plus gran-
de 5 ©° an contraire y celle 4 laguelle
une méme & plus grande Raifon, eft la
 plus petite.

E fuppofe premierement , quee des deux
Grandeurs A & B, A a plusgrande
Raifon 3 C, que Bn'a a C. Cela

drant, je dis que A eft plusgrande que B.
Pour le prouver,

Si A n’éreitpasplus grandeque B, il A R ¢
fandroit qu'clle Iui fuc égale , ouqu'elle
£t plus petite que B. Sicllelui éroit égale, il s’en-
fuivroit (parla7.Prop.) que A & Bauroient mé-
meRaifona C; cequeft contre lafuppofition. A
weft donc pas égalea B. Que fi A ¢roe plus pedite
que B, il s'enfuivroit, (par la 8. Prop.) que A
auroir moindre Raifond C, que Bn'aa C; cequi
eft auffi contre la fuppofition. A n’eft donc pasauffi
plus petite que B, Par confequent A cft plus grande
que B; Cequ'l falloir démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu, que Caplus grande
Raifona B, queCn'aiA. Celaéant, jedisque
Beft plus perite que A.

Car fi celan’¢roit, il faudroit que B flic égale 4
A, oiqu'elle fiir plus grande. Sielle éroit égale,
il §’enfuivroit (parla7.Prop.) qu'il yauroit mé-
me Raifonde CaB, quedeCd A; cequieftcon-
: . e
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tee la fuppofition. B n'eft donc pas égaled A. Que
{i B érotr plus grande que A, il s'enfuivroit ( par
l2 8. Prop. ) qu'il yauroit plus grande Raifon de ©
3A, quede Ci B; cequielt encorecqntre la (up-
pofition. B n’cft donc pasaufl plus grande que A..
Par conlequent B eft plus petite que A; Cequ'il
falloit démontrer.

PROPOSITION X1
THEOREME XI

Les Raifons qui font (emblables & une mé-
pre , font femblables entrelles,

Y E fuppofc que A foitd B, comme Ccft 3 D; & de
plus, que comme C etaD, ainfi E foité.. F.

*%. Celaduant, je dis quecomme AeftiB, ainfi
E cft a F. Pour le prouver, )
G r—t—t Hi——t——t [ty

At Cr—— Er—

T — Dt Fr—

" Kottt L bttt M by

Prenezddifcretion G, H, 1, équimultiples des
Antecedens A, C, E. Prenez de meme a difcretion
K, L,M, équimultiples des Confequens B, D, F,
Celapofé:. :

Puifque les quatre Grandeurs A, B, C, D, font
proportionnelles, & que G & H {outles Equimul-
tiples de la premiere & delatroifidme, & queK &

- L font les Equimultiples de la feconde & de la
quatriéme: il s'enfuit {par le 1. Ax.) que G ne
pourra étre égala K, que HrcloitdgaldL; ou
que G ne pourra furpafler K, que Hueiurpafle L5
ou eufin que G ne pourra érre moindre que K, que

Ly Hue
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H ne foic aufli moindre que L. Mais puifque les
quatre GrandeursC, D, E, F, font auffi propor-
tionnelles » & que H& I fontles Equimultiples de
1a premiere & de latrotfiéme Grandeur, & que L
& M font les Equimuliples de lafeconde & deia
quatriéme : il s'enfuitautfi (parler. Ax.) que H

G r——t—t H+— T | 4 -4
A—t Cr— Er—
nr—— Pt Fr——

Kt Li—t—t—a M} ¢
ne {gauroir &re égal 4 L., quelne foit dgald M;
ou g’ue H ne fgaurotr étre plus grand que L, quel
mre fore plus grand que M ; on enfin que H ne {cau-
roit étre moindre que L, que I ne foit auffi moin- -
dre que M. Et partant G ne pourra érre égal i K,
que I mefoit égal 3 M 5 oubien G ne pourra étre
plus grand queK', queIne foit plus grand que M ;
oubien enfin G ne pourra étre moindre que K , que
T ne foitaufli moindre que M.

Mais G & I font les Equimultiples de la premiere
& de latrotfiéne des quatre Grandeurs qu'il s'agis
de prouver étre proportionnelles; 8 K & M font les
Equimultiples de la feconde & de la quatriéme.
D'ou il fuit (par le 2. Ax.} que ces quatre Gran-
deurs A, B, E, F, font proportionnelles; c'eftd
dire, que A eft & B, commeEcftaF; Cequil
falloit démontrer. ’

S

23 e
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-PROPOSITION X111,
THEOREME XIL

Si tant de Grandeurs que Pon voudra fone
proportionnelles : comme l'un des An-
tecedens (era-a [on Confequent o ainfi
tous les Antecedens pris enfemble ferons

- & tons g.r Confequens pris enfemble.

¥ E fuppole que Afoitd B, commeCeftaD, &
] EJF. Celaéunt, je dis qirecommelun des
Antécedens A eft 4 fon Confequent B, ainfi
tous les Antecedens & , C-, B, pris enfemble, font &
tous I¢s Conféquens B, D, F, prisanffi enfemble,

Pour le prouver ,.
Pte- Gttt Hr—t—tt T pifoy
an A A G r—s Er—t
difcre-
t_ion G, B D ¥

H, !, Kot Ly Mpipioa
équimulti(ﬁks des Antecedens A, C , E. Prenez d¢
méme 4 diferetion K, L, M, équimultiples des
Confequens B, D, F. Cela pofé:

1l s’enfuic eépar la 1. Prop.) qu'autant que Ia
Grandenr G ¢ft multiple de fa Grandeur A , autant
auffi les Grandeurs G, H, I, prifes enfemble , fone
multiples des Grandeurs A, C ,E, prifes auffien-
femble; & quiaurant que Ia Grandeur K eft mulei-
ple de la Grandeur B, autant les Grandeurs K,L, M,
prifes enfemble, font multiples des Grandeurs B,
D,F, prifes auffi enfemble.D'ailleurs, puifque A eft
iB,cocmmeCeftaD ;& queG& H fgnt équimul-

: - Ls tiples
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tiples de la premiere & troifiéme,& K & L équimul-
tiples de la feconde & quatriéme:: il fui¢ ( par le .
Ax.)que i G eft égale A K, H feraégaled L; ou que
fi G furpafle K, H furpaficra L; ou enfin que fi G eft
moindre que K, H fera auffi moindre que L. Maig
puifque CeftaD, commeEcftdF; &que H& |

font é- (G—+—t—1 H~ — I g
.quilml:iL A Cr—s Er—t
Bew 57 5T 2

micre Kr—— Li——1t M0,

& delatroifi¢me de ces Grandeurs, & L & M €qui-
~ muldiples de Ia feconde & dela quatriéme: H ne
fcauroitaufli étre égale A L,que I ne foiligale i M ;
ou bien H ne {gauroit {urpaffer L , que I ne furpafle
M ; ou enfin H nefcauroit écre moindre que L, que
1 nefoitaufh moinirc que M. Par confequent G ne
fcauroit étre c’galc akK, queG, H, I, prifesen-
femble, neforent auflidgalesaK, L, M, prifes
auffi enfemble ; ou bien G ne f¢auroit furpaffer K,
que G,H, I, nefurpaffentK,L,M; ouenfinG
ne fauroit érre moindre que K, que G, H, 1, ne
foient moindres que K, L, M. Mais G d’une part,
&G, H, I, dautre part, font équimultiplesde
la premicre A, & de latroifidme A, C, E, des

quatre Grandeurs qu’il s’agir de prouverétre pro-

porrionnelles ; comme aufli K d'une part, & K,
L, M, ‘d'autre part, font dquimultiples dela fe-
conde B, &delaquatriémeB,D,F, de cesqua-
tre Grandeurs. . D'od il fuit (parle 2. Ax.) qu'el-
les font proportionnelles ; & ainfi, que comme A
et d B, amfi A, C, E, prifes ecnfemble, fonta
B, D, F, prifesaufli enfemble :Ce qu'il falloic.

démontrer.

4
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PROPOSITION XIII
THEOREME XIIL

Si la premiere Grandeur eff 4 la fecon-
de , comme la troificme eff 4 la qua-
triéme; mais que la troifiéme ast plus

grande Raifon a4 la quarrieme que la

" cinguiéme a la fixicme: il y aura anffi

. plus grande Raifon de la premicre i la

feconde, quedse ia cinguiéme 4 la fixic-
me,

E fuppofeles fix Grandeurs A, B, C, D, E,
J F, & que la premiere Afoitd la feconde B,
comme la trotfiéme C eft d la quatriéme D ;
mais que ka Raifon de €2 D foit plus grande que
celle de la cinquiéme E dla fixidnie F. Celadtant,
jedisque Aaplus grande Raifon 4 B, que E n'a
aF. Pourle prouver,
G —t—t—t— ot I
Avr—r— Cr—— Er——t ’
Di— B~ Fer—
K——— L+~ Mi———y
Puifque A eft 2 B, comme Cefta D ils'en-
fuic ( par le 1. Ax. ) qu'en prenant 4 difcretion des
Equimultiples de la premiere & troifiéme Gran-
deur, & dé»Equimultiples de la feconde & dela
?uatriémc: jamais PEquimultiple de C ne furpaf-
cral’Equimultiplede D, que'Equimultiple de A
ne {urpafle aulli I'Equimulciple de B, Mais puifqu'il

L 7 yaplus
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Faplus grande Raifonde CiD, quedeEAF; fi

on prend a dilcretion des Equimultiples de la
premiere & de la wroifiéme , & des Equimalii-
ples de l2 feconde & de la quatriéme : il fe
rourra faire que I'Equimuldiple de C furpaflera
‘Equimultiple de D , fans que ['Equimuliiple de
E furpafle 'Equimultiple de F. Partantil {fe pourra
faire aufhi qu'ayant pris a difcretion des Equimulri-

G r—+—+—+— (r——t—r
Ay C r—t—y Er—t—

D= . Dt Fr———s

Kt L+t My

lesde A &deE, (quifontla premicre & la troi-
iéme des quatre Grandeurs qu'il agit de prouver
n’étre pas propertionnetles, ) & de¢ méme des
. Equimultiplesde B & de F, quifontla feconde &
1a quatri¢me: il fe pourra, dis je, faire que PE-
quimultiple de la premiere A furpaffera I’Equimul-
tiple de fa feconde B, fans que PEqaimaltiple de
latroifiéme E furpafle I'Equimultiple de la quacrid-
me F. D'ou il fuit {par le 3. Ax.) qu'ilyaplus
rande Raifon d¢e A d B, quede EAF; Cequ'it
alloit démontrer?

- W

ARIA
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PROPOSITION X1/.
THEOREME XIV.

Si de guatre Grandeurs proportionnelles.,
la premicre eff plus grande que la troi-
fiéme: la feconde fera aufli plus gran-
de que la quarriéme 5 fi égale o égale 3

fi moindre, moindre.

E {uppofe que les quacre Grandeurs
A, B, €, D, (oient proportion-
nelles, & premierement quela pre-
miere A fofv plus grande que layroifi¢-
1ie C. Cela drant, je dis que [a (econde
Beftaufli plus grande que la quatric- 4 pc
me D. Pour le pronver, )

Puifque A cft plus grande gue C,ilyaplusgran-
deRaifonde Aa B, quedeC4B, parlag. Prop.
OrlaRaifon de Ad Beftla méme quecelle de C &
D, par {oppofition. It y a donc auffi plus grande
Raifende € 2D, quede € & B. Er pastant (par
1a 10. Prop. ) Dferaplus pesiteque B, ou B plus
grandeque D ; Ce qu'il falloit démontrer.

Je tuppofe en fecond lieu, que de
¢es quatre Grandeurs proportionnelles
A, B, C,D,lapremicre A foit égale
a la troifiéme C. Cela drame, jedis
que la feconde B eft aufli égaledla
quattiéme D. Pour le prouver , ABCD

Puifque A eft égalea C, il yamé-
meRaifonde A2 B, quede Ca B, parla. Prop.
Or la Raifonde Ad Beftlaméme que cellede Ca
D. 1! ¥ a donc aufh méme RaifondeCiD, q:«c:
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de C 4 B. Lt partant (par la9.Prop. ) les Gran-
deurs B & D fontégales ; Cequiil falloit déimore-
trer. :
Je fuppofc enfin que de ces quatre .
Grandeurs proportionelles A B, C, T
D, lapremiere A foit moindre que
la trotfiéme C. Cela éant, je dis
que la feconde B eft auﬂli moindre que ‘
la quatriéme D. Pour le prouver,
cIl’uil'quc Actl moindrcI;u_c C,ily ABC AD
aura moindre Raifon de A3 B, quede C4iB,
par la 8.Prop. Or la Raifonde A2 Beft laméme
que celle de C 2 D. 1l y auradonc auffi moindre
Raifonde CiD, quedeCd B. Erpartant ( parla
10.Prop.) B fera moindre que D; Quieft tout ce
qu'il falloit démontrer. .

PROPOSITION XV,
THEOREME XV

Si deux Grandeurs font e'quimultiple: de
denx, autres Grandeurs , elles [eront
entrelles comme les Grandeurs dent el-
les font équimultiples.

E fuppofe que les deux Grandeurs T1p
J AB, DE, {oient dquimuldiples des E
deux autres Grandeurs C & F; {cavoir
AB autant multiple de C,que DE l'eft H
deF. Celadrant, jedisque ABefta ° I
DE,comme C eft a F.Pour le prouver, i
Puilque AB & DE font équimuliz- FD
plesde C& de F: il yadans AB aurant de parties
¢galesd C, qu'ily ena dans DEd’égales 3F. Donc
(pac
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( parla 7. Prop. ) la premiere des parties de ABa
méme Raifend la premicrede DE, quela feconde
de ABalafecondede DE , -& que Ia troifiémei la
troifiéme, & ainfi de fuite,-s'ilyen a; & cette
Raifon cft la méme que cclle de CaF. Deplus,
puifque nous avons dans AB plufieurs Grandeurs
ui {ont toutes en méme Raifon a autant d autres
sDE : il s'enfuit (parlar1z. Prop.) que toutes
les particsde AB prifesenlemble , font 4 toutesles
parties de DE prifes auffi enfemble, ( cequicftla
méme chofe que la toute AB eftdlatoute DE,)
comme une feule partie de AB eft 4 une feule partie
de DE. Or une Fcule partic de ABa été montrée
¢é:ire 4 une feule partie de DE, comme Cefta F.
Parrant AB ¢t i DE, comme CeftiF; Cequ'il
falloitdémontrer.

-

PROPOSITION XVI
THE'OREME XVIL

Si quatre Grandeurs [ant propertionnelles
elles le feront encore en Raifon alserne.

]E. fuppofe RFr— Gttt

que A foit A C

a B, com- .
me CeftiD, Br—— Dr—
Celaédtant, je Fr—n Hr—

dis que ces Grandeurs {ont encore proportionnelles
enRaifonalterne ; ceftd dire que Aeftd C, com-
meBeftaD. Pourle prouver,

- Prenezdes Equimultiples tels qu'il vous plaira de
A & de B,comme far excmple E & F. Prenez enco-
re des Equimulriples tels aufli qu’il vous plairade
C&deD, commeG & H. Cela pofé: "
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. is’enfuic ( par la Prop. précedente ) queEcft
F, commeAeftd B; & queGeftd H, commeC
efta D. Or par la fuppofiion, AcftdaB, comme
Ceft 3 D. Er—t—eerdA G b—d—omp——t
Partant ( par A, C r——t

la 11. Prop.) :

E cft 3 F, B— Dr—s

comme G et Fer—mtm—m——t Hr——t—tey
aH. Dot il fuit (par la 14. Prop.) quefi Eeft
plusgrande que G, F fera plus grande que H ; fi
cgale, dgale ; fi moindre , moindre. Or eft il que
E & F font les Equimultiples de la premicre & de [a
troifiéme des quatre Grandeurs qu'il s’agit de prou-
ver étre proportionnelles ; & que G & H font les
Equimultiples de la feconde & de la quarriéme.
Donc ( par le 2. Ax.) ces quatre Grandeurs font
proportionnelles. Er ainft il ?' améme Raifonde A
aC, quedeBiD; Cequil falloit démontrer.

PROPOSITION XVIL
THEOREME XVIL

Si des Grandeurs cnmpoﬁ'& font propor-
o tionnelles s en divifans clles feromt anfi
proportionnelles.

E fuppofc que AB eftd BC,comme DEeft 3 EF.
Cela érant, jedisqu'endivifant elles feronten-
core proportionnelles ; c’eft a dire quilyaura

méme Raifonde ACACB, quede DFAFE. Pour
le prouver,

Prenez i difcretion les Grandeurs GH & TK?
éf]llimul:iplcs de AC & de DF. ‘Puis prenez HL 8
KM, dquimultiples de CB & de FE , & a_\umzt

mul-
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multiples de ces Grandeurs, que GH & IK lefont de
AC & de DF. Prenez derechef 3 diferetion LN &
MO, équimultiplesde CB& de FE. Celapofc:

- Puifque GH & HL fontéqui- 3y

multiples de AC & de CB: il 1°
s'enfuir (par la 1. Prop.} que L I
GL fera autant multiple de AB, +M
- que GH l'eft de AC. OrGH et M .K
autant multiple-de £C, queIK B E
I'eft de DF. Donc GLeft autant clrt
multiple de AR® que IK eft de

DF. Dailleurs, 1K & KM font ) 1
équimultiples de DF & deFE. G AD I
Donc ( parla1.Prop.} autant queIK eft multiple
de DF, antant IM eft multiple de DE. Et parcon-
fequent GL & IM s’enfuivent équimulriples de AB
& de DE, qui font la premiere & la troifiéme des
quatre Grandeurs qui font fugpofécs proportion-
nelles. Deplus HL, confiderée comme premiere
Grandeur , eftautant mulriple de CB feconde , que
KM troifiéme I'eftde FE quatriéme ; & LN, aise
uiéme Grandeur , eft autant muhiple de CB
cconde , que MO, fixiéme Grandeur, l'eft de
FE quatriéme. Partant (par la 2. Prop. )} HN
fera aurant multiple dc CB, queKOl'eftde FE;
ceft a dire que HN & KO font enicore équimulti-
ples de la feconde & de ka quatriéme Grandeurdes
quatre que Bous avous fuppofdesétre proportion-
neltes, Ainfi (parle1. Ax.)fi GL eft égale A HN.
. IMferaégale iKO; i GL furpalle HN, IM fur-
paflera KO ; & fi GL eft moindre que HN, IM
. fera moindre que KO. C'eft pourquoi en retran-
chant desdeux Grandeurs GL & HN, la parrie HL,
qui leur eft commune ; & desdeux Grandeurs IM,
& KO, lapartie KM, qui leur eft aufli commune :
il feraencore vrai de dire,que fi GH eft ¢gale A LN,
IK fera égalea MO ; fi GH farpafle LN, IK fur-
paflera MO ; & i GH eft moindre que LN ,11K
, era



260 ELEMENS D'EUCLIDE.

fera moindre que MO. MaisGH g

& IK font les Equimultiples de

la premiere AC,& dela troifiéme ¢

DF, des quatre Grandeurs qu'il

s'agit de prouver étre propor- M
tionnelles; & LN & MO font B
auffi les Equimultiples de la fe- cly
conde CB, & de la quatriéme

FE. Donc ( par le 2. Axiome )

ccs quatre Grandeurs fontpro- G AD T
portionnelles. Et ainfiil y amémé®®aifonde ACd
CB, quede DFa FE ; Ce qu'il falloit démontrer.

"PROPOSITION XVI1II

i THEOREME XVIIL

Si des Gramieurs Wivifées [ont propertion=
- nellesy en compofant elles [eront encos
re propdrtionnelles. '

a la Grandeur BC, comme la

Grandeur DE eft i la Grandeur h o
EF. Celaéuant, je dis qu'en compo- 1B |G
fant , ces Grandeurs feront eucore pro- B
portionnelies ; c’eft 3 dire, quecom-
me AC ferad BC, ainfi DF ferad EF,
- Car fi ecla n*¢roit, il fandroit que
AC fiit A BC, comme DF eftdune A D
autre Grandeur que EF. Pofons, fi
vous voulez , que cette autre Grandeur foit GF ;
auquel cas ( par la Prop. précedente ) il s'enfui-
vroit , en divifant., que comme AB eft 4 BC,

. ainfi DG ferair & GF. Mais comme ABeft 2 BC ,

. ainfi

] E fuppofe quela Grandeur AB foit C
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ainfi DE eft 4 EF, par fuppofition. Partant ( par
la 11. Prop. ) DG feroit 2 GF, comme DE cft
a EF. Or DG, ?ui eft la premierede ces quatre
Grandeurs , eft pls grande que la troifiéme DE.
Donc ( parfa14. Prop.) lafeconde GF feroit plus
grande que laquatriéme EF & ainfi la partie feroit
plus grande que le Tout 5 ce qui eft impoffible. 1l
eft donc impoflibleque comme ACeft 4 BC, ainfi
DF foit 3 une autre que EF.Et parrant AC eft 2 BC, -
comme DF eft A EF ; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XIX,
THEOREME XIX

Si le Tout eff au Tout, comme le retran=
ché au retranché: le refle [era aunffi au
refle y comme le Tout eff au Tout;

E {uppofe que le Tout
ABP P?oit‘1 au l’1'out A C B
DE , comme le re-
tranché AC eft au re- :B—""—I"——I':
tranché DF. Cela drant, je dis quelerefte CBeft
au refte FE, comme le Tout AB eft au Tout DE.
Pour le prouver,

Puifque ABeft i DE, commeACefti DF: en
Raifonalterne , AB fera 3 AC, comme DE eft i
DF, par la 16. Prop. Et en divilant, CBferaa
AC, comme FE eft a DF, par la 17.Prop. Et
derechef en Raifon alterne , CB fera i FE, comme
AC eft 3 DF. Or ACefti DF, comme ABefti
DE, par fuppofition. Donc CBeftd FE, comme
ABefta DE. Ecainfi, file Tout&e. Cequ'il fal-
loit démontrer. ,

;o

R
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REMARGQUE

On démontre ici 1a verivd de cette maniere de
conclure, que nous avons ci-devant appellée par
converfion de Raifen. Suppofons par exemple,
que ABeft 4 CB, comme DE eft AFE. Cela duant.

je dis , par converfionde
Raifon, que AB ferad 4% ¢ B
AC,commeDEeftd p ' -

DF. Car puifque ABeft —————+——
4CB, comme DEeft 4 FE :endivifant, ACferai
"CB, comme DFeft AFE. Eten Railon inverfe,
CBferaa AC, commeFE eft 2 DF. Et derechef
en compofant, AB f{era AC, comme DE cft &
DF; Cequ'il falloicdémontrer.

L.
&

P R Q=
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 PROPOSITION XX,
" THEOREME XX .

© 8i trois Grandeurs dune party € trois
~d'une autre 5 prifes deux a deyx en
Proportion ordonnée , font en méme
Raifon; & qWen Raifon égaleyla pre=
micre dune part foit plus grande que
la troificme: la premieredel autre pars
Jera auffi plus grande que la troifiéme;
f égaley égales fi moindre, moindrs.

E fuppofe que les trois -
Grandeurs A, B, C,
d’une part, & lestrois D,
E, F, d'autre part, foient
proportionnelles en Propor-
tion ordonnée ; c'eft 4 dire, A ] E
que A foit aB, comme Deft
a E; & que B foit 4 C, commeEeftiF. Cela
¢étant, je dis premierement quefi A eft plus gran-
-deque C, D feraauffi plus grandeque F. Pour le
prouver,

Puifque A eft plus grande que C, il y aura plus
grande Raifonde A3 B, quede C 4 B, par la 8.
Prop. Orla Raifon de D 2 Eeftla méme que celle
de AaB. llyauradonc plus grande Raifon de D
AE, quede Cd B. Maispuifque BeftaC, com-
meEecft A F: enRaifon inverfe, laRaifondeCa
Beftlaméme quecelledeFAE. Ily a donc plus
grande Baifonde DA E, quedeFa E. Et par(rant
pac
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{parla1o.Prop.) D feraplus grande que F; Ce
qu'il falloit démontrer.

- Je fuppofe en fecond liew,,

ue A foit égale 4 C. Cela
imnz, je dis que D fera égale [

F.

Car puifque A cft égale I

ac,il ‘;::u(ga méme Raxg(?m ,
de AiB,quedecaB. ABC DEF
OrlaRaifonde AiBeftla méme que de D 4 E.
Donc il y aura méme-Raifon deDAE, quedeC
4B, MaispuifqueBeftaC, commeEeftaF: en
Raifon inverfe, Ceftauflid B, commeFeftiE.

llya donc méme Raifonde DA E, que de FAE.
Et partant (par la 9. Prop. ) D ferz égale & F;
' Ce qu'il falloit démontrer. .
" Je fuppofe enfin , que A '
foit moindre que C. Cela
étant, je dis que D fera moin-
dreque F. )
Car- puilque A cft moin-

dre que C, il y aura une
moindre Raifon de A 4 B, ABC DEF
quede Ca B, pirla 8. Prop. Orla Raifonde Aa B
eft la méme que celle de D3 E. Ily a donc une
moindre Raifon de D 3 E, que de C4 B. Mais

uifque B eft 4 C, comme E cfti F: en Raifon
anverfe, il y aura méme Raifon de CiB, que de
FaE. 1l y adonc un¢ moindre Raifon de D 2 E,
?uc de F a E. Er partant (par lato.Prop.) D
era moindre que F ; Cequ'il falloit démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XXI.
THEOREME XXI

Si trois Grandeurs &une party © trois
d’une antre, prifes deux adenx en Pro<
portion troublée 5 [ont en méme Rai-
fons ¢ qwen Raifon igaley la premie-
re d'une part foit plus grande que le
troifime: la premiere de Uantre part
fera auffi plus grande que la troificme;
fi égale égale fimoindre,moindre.

JE fuppofe que les trois
Grandeurs A, B, C,

d’une part, & les trois D,
E, F, d'antre part, foient [ I

f

proportionnclles en Propor-
tion trfoubléc; c'eft 4 dire ,
uc A foita B, commeEeft A - DER
EF ; & que Bfoita C, com- ABC
meD eft & E. Celaduant, je dis premicrement,
que fi A eft plus grande que C, Dferaauffi plus
grande que F. Pourle prouver,
Puifque A eft plus grande que C, il y aura plus
%randc Raifonde Aa B, quede C3aB. Orla Rai-
onde Aa Beft lamémcque ccllede EAF. Il yan-
ra donc plus grande Raifon de EA¥, quedeC4d
B. Mais puifque Beftd C, commeDeft 4 E: en
Raifoninverfe, Ecftd D, commeCeftaB. 1l y
aura donc plus grande Raifonde E4F, quede E 4
D. Etpartant (par la 10. Prop.) D [era plus
Tome I . M grande
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grande que F; Ce qu'il falloit démontrer.

Par un femblable raifonnement on montrera que
fiAchdgaledC, Dferacgale i F; & quefiA eft
moindre que C, D fera aufli moindre que F. Si
doncrrois Grandeurs d'une part , &c. Cequ'il fal-
loit démontrer.

PROPOSITION XXII
THEOREME XXIL

Si tant dv Grandeurs que Ponvoudra dune
party ©° autant d'une autre 5 prifes
denx a deux en Proportion ordonnce,
[ont en méme Raifon : ~en Raifonégale,
elles [eront proportionnclles.

E fuppofe d’unc part R
J trois Grandeurs, com- I I I
me A, B, C, & 1
d'autre part trois autres ABCN DE F O
Grandeurs, comme D, G 1L HX

fdes, que A foita B, com-
meDeltdaE; &BaiC,
commc’E 4 F. Cela dtant,
je disqu'en Raifon égale
il y aura méme Raifon de
"AiC, quede DAF. Pourle prouver,
Prenezd diferetion G & H, équimultiplesde A
& deD; puis I& K, dquimultiplesde B& de E;
& rf.:-)ﬁn L&M, équimultplesdeC & de F. Cela
of: A
P Puifque Aeft i B, comme DeftaE; & que G
& H f{ont équimulriples de la premicre & de la troi-
fiéme;

r——h——cz i —

B
‘ 1
E, F, tellement difpo- {
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fiZme; & 1& K équimultiples dela feconde & de
laquatriéme: ils’enfuit (parla 4. Prop.) que G
eftil, commeHefta K. De méme, puifque B
et A C,commeEeftiF; & quel& K font équi-
multiplesde la premiere & delacroifiéme ; & L &
M dquimultiples de la feconde & de la quatrié-
me : il s'enfuic aufli {par la 4. Prop.) que I eft
aL, comme K cft 3 M. Si bien que nousavons
- d'une parttrois Grandeurs G, 1, L, & d'autre part
" trois autres Grandeurs H, K, M, lefquelles pri-

fes deux d deux en Proportion ordonnée , font pro-
portionnelles. Partant }_Par lazo.Prop.) fiG eft
plusgrande que L, H
M; 1 Geftégaled L, Hferaaufhégale 3 M; &
fi Geft moindreque L, H fera aufli moindre que
M. Mais G & H {ont les Equimultiples de la pre-
miere & de la troifiéme des quatre Grandeurs qu'il
s'agit de prouver étre proportionnelles ; &L & M
fent aufli les Equimultiples de la feconde & dela
quatriéme. Donc (par le 2. Ax.) ces quatre
Grandeurs font proportionnelles; & ainfialy a
méme Raifonde A3C, quede D 4 F; Ce qu'il
falloit démontrer.

Maintenant , s'il yavoit plusde trois Grandeurs
de chaque cbté, & que par cxemple, ilyenefe
quatre d'une part , & quatre d’une autre, enforte

ue C fiicd N, comme F eft 2 O : on prouveroit ai-
‘{ément, enfuite de cequi vient d’¢tre démontrd de
trois Grandeurs, que A feroita N, comme D fe-
roit a O. Car ne confiderant point la feconde
Grandeur de patt ni d'autre, & (upgofant, com-
me il vient d'écre prouvé, qucAefta C, comme
DeftiF; &que Celtd N, comme Feltd O:
commeil n'y auroit plusalers que trois Grandeurs
- de chaque ¢6té, il s’enfuivroit que A feroit & N,
- comyge D feroit 3 O. Donc fi tant de Grandeurs
que Fonvoudra d'une part , & autant d'une autre 5
prifesdeux A deux, font en méme Raifon ; en Rai-
3 M2 fon

era aufli plus grande que
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fon érale, elles terons proportionnelles ; Ce qu'il
f1iotc demonzrer.

PROPOSITION XXIII.

THEOREME XXIIL

Si trois Grandears d'une part 4 €© trois
dunc antre, prifes deux & deux en Pro-
portion trontlee, font en méme Raifon:
en Raifon égale , elles feront propore
tionnelles.

E fuppofe que les trois Gran-
deurs A, B, C, d'une part, I I I I

&lestroisD, E, F, d'autre BC DE
part , foient proportionneiles HKIL
ea Proportion troublée ;s cefta
dire que A foita B, comme E
eftaF; &queBfloiraC, com-
meDeftaE. Cela éuant, jedis
qu'en Raifon égale , il y aura
méme Rarfonde Ad C, quede
DaF. Pourle prouver,

Prencz i difcretion G & I,
dauimuliplesde A& de Dy & K& M, équimulti-
plesde C & de F. Puis prenez H aurant multiple de
B, queGl'eltde A5 & L autant multiplede E, que
Mleftde F. Celapol¥:

Puifque G & H fout ¢quimultiples dc A & de B,
il s’enfuic (parla 14.Prop. ) que G ferad H, com-
meAeltaB.OrActall,commeEefti F. Donc
Gferaa H, commeEeft 3 F. Mais puifque L & M
font équimultiples deE & de F, EcftaF, com-

me
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meLefti M, Partant G ferada H, comme Left 4
M, Drailleurs, puifque Beftd C, comme Deftd
E, & que H & Iont éd prifes équimultiples de la
premicre & de latroifiéme de ces quatre Grandeurs,
& que K & L ont eé prifes équimultiples de la fe-
conde & de la quatriéme: 1} s'enfmt (par la 4.
Prop.) quz H eft 4 K, comme I efta L. Sibien
que nous avons d'une part trois Grandeurs G, H,
K, & d’autre part trois autres Grandeurs I, L, M,
lefquelles prifes deux A deux en Proportion trou-
blée, font proporrionnelles. Parrant (par la 21,
Prop. ) fi Geftplus grandeque K , 1 fera plus gran-
de que M; fi G eft égalea K, Iferaégale aM;
ouenfin, fi G eft moindreque K , If{eramoindre
que M. Mais G & I font les Equimultiplesde la
premicre & de la troificme des quatre Grandeurs
qu'il s’agit de prouver étre proportionnelles ; & K
& M font aufli les Equimultiples de la feconde & de
la quatriéme. Donc (par le 2. Ax.) ces quatre
Grandeurs fout proportionuelles; Ce qu'il falloit
démontrer.

B

230
- ¢ A @

M3 P RO
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PROPOSITION XXI7,
.THEOREME _XXIV.

Si la premiere Grandeur eft 4 la feconde,
comme la troificme eft 4 la quatriémes
© la cinquiéme a la feconde, comme
la fixiéme a la quatriéme: la compofée
de la premiere <. de la cinquieme [era
4 la feconde, comme la compoféc de la
troifiéme ¢~ dela fixiéme [era 4 la qua-
trieme.

E fuppole que la premiere Gran- G
deur AB [oit e‘xpla fecende C» H
commelatroifi‘éme DEeltila lp E
quatriéme F; & que la cinquidme :
BG {oit encore 1 feconde C, com-
mela fixicme EHeft 4 la qxlmtriéme
F. Ccla étant, je dis que la Gran-
deur AG, compjofcc d?fa remiecre A C DF
& delacinquiéme , eftdlafeconde C, comme Ia
Grandeur DH, compofée dela troifiéme & dela
fixidrac , eftd la quatriéme F. Pour leprouver,
Puifque BG ¢ft 4 C, comme EH eft 3F ; en
Raifoninverle,Ceft A BG, comme F eft 3 EH.
Maintenant, ABeftdC, commeDEefta F, par
fuppofition; C eft 4 BG, comme F eft 3 EH,
comme il vient d'écre prouvé. Donc (par la 22.
Prog. ) en Railon égale, ABeft 1 BG, comme DE
cft 3 EH. Deplus, en compofant, AG efta BG,
comme DHeltAEH; BGeltiC, comme EH et
. - irF,
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a ¥ , par fuppofition. Partant, en Raifon égale, AG
eft1C, commeDHeftd F; Ce quil falloic dé-
montrer.

PROPOSITION XXV.
THEOREME XXV.

Si quatre Grandeurs font proportionnellesy
la plus grande & la plus petite prifes
enfemble, font plus grandes que les deux
antres prifes auffi enfemble, '

E fuppofe que ABf0itd CD, com- 1

meEeftd F; & que AB foic la D

plus grande, & par confequent G
¥ L plus petite. Cela étane, je dis HI :
?uc les Grandeurs AB & F prifes en- :
emble, fone plus grandes que CD & |
E prifes aufli enfemble. Pourlepron- 3 & g
ver ,

Retranchezde AB la partic AG égale aE ; & de
CDlapartie CH égalea F. Cela pofé:

Lasrire ABferaala toute CD, comme la re-
tranchée AG it 3 1a setranchée CH. Donc ( par
laxg. Prop.) lerefte GB{craau refte HD, com-
me larouze cft d latoute. Or la toute AD cff fups,
pofee plus f;rande que CD. Parrant le refte GB
fera auffi plus graud que le refte HD. Si donc
aux deux Grandeurs dvales AG & E , on ajol-
te les Grandeurs dgales F & CH : il s'enfuivra que
le Tout compofé de AG & de ¥, fera égadau Toue
compofé de E & de CH. Que fi maintenant on
ajoltc a ces deux Touts des Grandeurs inégales, fga-
voir GB d'uncoté, & HO de l'autre: 1l s’enfui-

M4 VI
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vra que le Tout compofé de AB & de F . feraplus
rand que le Tout compofé de CD& de E; Ce qu'il
%ﬁﬂoit émontrer,

PROPOSITION XXV,
THEOREME XXVI

© 8i la premiere Grandeur & plus grande
Raifor « la feconde, que la troificme 4
la guatricme: en Raifon snverfe, tout
au contraire, la [ecconde aura moindre
Raifon & la premierey que la quatrieme
& la troifieme.

E fuppofe qu'il y ait plus grande
] Raii:onchél); ’ q\fcdchiD.

Celadtant, jedisqu’en Raifon
inver{e, tout au contraire, la Rai-
fon de B 3 A elt moindre que celle de I
DaC. Pourleprouver, - ABECD

Suppofons qu'il y ait méme Rai-
fondeEaB, quedeCa D. Celapof(:

Puifqu'ilya plusgrande Raisn de A 4 B, que
de C d Dy par {ipotion: ilya doncauffi plus
graide Raifonde AdB, quedeEa B; par confe-
quent A cft plus grande que E, par la 10. Prop.
D'ou il fuit que la Raifon de B 4 A eft moindre que
cellede BAE, parla 8, Prop. Mais Puifquc par la
fuppofiionEefti B, comme Cefta D: en Rai-’
foninverfe, Bef AE ,comme D C. Dopcla Rai-
fondc B A eft aufli moindre quecelle de D 4 C;
Ce qu'il falloit démontrer.

P RO-
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PROPOSITION XXVII
THEOREME XXVIL

8i la premiere Grandewr a plus grande
- Raifon 4 la feconde, que la troificme i
Ia guatrieme: en Raifon alterne, la
premicere ayra awffi plus grande Raifon
« la troifiéme s que la feconde 4 la qua~
triéme,
Jemti iy e g g

Cela étant h'jc dis qu'en Raifon
alternc il yaaufli

plus grande Rai-
fon deAiC, quedeBiD. Pour I .

le prouver,

guppofons quilyait méme Rai- ABECD
fondeEaB, quedeCaD. Celapofé:

Puifqu’il y 2 plus grande Raifonde A4 B, quede
Ca D; parfuppofition: il yadoncaufliplus gran-
de Raifon de A 4B, quede E3 B, Et par confe-
quent A eft plus grande que E, parlaio. Prop.
Drou il fuit qu'il y a plus grande Raifonde A d C,

uede EAC; par la8. Igrop. Mais puifque par la
uppofition Eefta B, comme Cefta D:en Raifon
alterne, Eefta C, commeBeltiD. Donc ilya
auffi plus grande Raifon de A 4C, quedeBaD;
Cequ'il falloit démontrer. .

Mg P RO



274 ELEMENS D’EUCLIDE.

PROPOSITION XXVI1II,
THEOREME XXVIIL

Si la premiere Grandeur a plus gmndel
Raifon 4 la feconde , que la troifiime &
la quatriéme: en compofant  la com=
pofée de la premiere ¢ de la feconde
asra auffi plus grande Rasfon 4 la fe-
conde, que la compofée de la troifieme
¢~ de la quatriéme nasra a la qua-
triéme.

E fuppofe qu'il y ait » ‘ i
} luspgra.ngc Rayifon A B C
de temiere Gran- —
deur [E,B a la feconde G D E F _
BC, que de la troifiéme DE. 4 la quatriémc EF,
Cela ¢tant, je dis qu’'en compofant, il y a aufli
plusgrande Raifon de latoute ACa BC, quede Ia
toute DF 4 EF. Pour le prouver,

Suppofonsque ABfoira BC, comme GE eft &
EF. Celapofe: :

Puaifqu'tly aplusgrande Raifonde AB 4 BC, que
de DE 4 EF, par fuppofition: il y a donc aufli .
plus grande Raifon deGE4 EF, quede DEa EF;
& par confequent GE eft plus grande que DE. Mais
puifque par la fuppofition AB eft 2 BC, comme
GE et 3 EF : en compofant , AC eft d BC, comme
GFeftd EF. Mais puifque GF cft plus grande que
DF, il yaplusgrande¢ Raifon de GF a EF, que
deDFZEF, par a 8. Prop. Donc il y a aufli plus
: gran~
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grande Raifonde ACABC, quede DF 4 EF; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXIX.

THEOREME XXIX

Si la compofée de la premiere € de la
ﬁc,onde a plus grande Raifon & la (e~
conde , que la compofee de la troifiéme
& de la guatriéme n'a & la quatric-
me: en divifanty lapremsiere anra auffi
plus grande Raifon & la feconde, que
la troificme a la quatriéme.

E fuppofe ces quatre ¢ ¢ *
J Grandeurs, AB p(r]cmic- A G B C
re, BCifeconde, DE troi- ID ¥ E- F
fiéme, EF quatriéme; &
qu'il y ait plus grande Raifon de la compoféede la

remiere & de la feconde, favoir AC, a lafeconde
%C, que de la compofée de fa troifiéme & de la qua-
triéme, {cavoir DF , 2 laquatriéme EF. Cela €rant »
je dis qu'endivifant, ilyaaufli plus grande Raifon
de ABaBC, quede DE 2 EF. Pour leprouver, .

Suppofonsque GC foita BC, comme DF eft &
EF. Celapofe: '

Puifquil y a plus grande Raifon de ACaDC,
quede DEAEF, partuppofition; ilya donc\ aufli
plus grande Raifon de ACA BC, quede GCaBC;
& par confequent AC cft plus grande que GC 5 par
la 1e. Prop. OZant donc de ces deux Grandeursing-

ales, BC, qui leur eft commune, le refte AB
%cra plus grand quelerefle GB. x Parcm.ﬁqucq;

M é
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il y a plus grandc Raifon de AB @ BC que de GB i
BC, par la 8.Prop. Mais puifque par fuppofition
GC eft 3 BC, comme DFeft iEF: endivifant,
GB eft 3 BC, comme DE eft 4 EF. Doncilya
aufli plus grande Raifonde AB4 BC, quede DE &
EF; Cequ'il falloitdémontrer.

PROPOSITION XXX.
THEOREME XXX

Si la compefée de la premiere ¢ ds la
feconde a plus grande Raifon a la fe-
conde, que la compafée de la troificme
O de la quatrieme n'a 4 la quatriéme:
Par converfion de Ratfon, tont au con-
traire 5 la compoféc de la premiere <
de la feconde aura moindre Raifon 4 la
premiere, que la compofée de la troi-
fieme ¢~ de la guatricme n'anra 4 la
troificme.

YE fuppefe ces quatre N —

J Grandeurs , AB pre- A B C

miere , BCfeconde’, DE + !

troifiéme , EF quatrié- D E F )
me ; & qu'il y ait plus grande Raifon de fa'com-

‘pofce de la premiere & de la feconde, fcavoir

AC, i la feconde BC, que delacompofée de la

troifidme & de la quatridme , fcavoir DF, 4 la

;]uatric'mc EF. Cela dtant, je dis que par conver-

1

on de Raifon, AC ayra moindre Railon 4 AB,
que
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que DF naura 4 DE. Pour le prouver ,
Puifque par fuppofition , il yaplus grande Rai-
fonde ACaBC, quede DF A EF: endivifant, il
y a auffi plusgrande Raifonde ABiBC, que de
DEJ EF, par la 29. Prop. Par confequent, en
Raifoninverfe, ilyamoindre Raifonde BCa AB,
quede EFADE, parlaz6. Prop. Et partant, en
compofant , ilyaaufli moindre Raifon de AC a
AB, quede DFADE; Cequ'ilfalloitdémontrer,

PROPOSITION XXXI
THEOREME XXX

Sl y a trois Grandenrs dun coté o ¢»
© trois dun autre, € qwil y ait plus
© grande Raifon de la premiere 4 la fe-
conde, ©de la [econde « la troifieme,
d'une party que de la premiere 4 la [e-
conde, ¢ dela [econde 4 la troifime,
de Vawsre part: en Raifon cgale, sl y
aura auffi plus granide Raifon delapre-
miere 4 la troifieme d'une part, que de
la premiere 4 la troifieme de Pawtre
part.
fuppofe d'une Iart trois Grandeurs , comme
A, B, C, & d'autre part trois autres Gran-
deurs, commeD, E,F; &qu'ilyairplus grande
Raifonde AAB, quede DAE; &deBa C, que
deEAF. Celadiant, jedisqu’en Raifon égale, il

y aauffi plus grande Raifonde A3 C, quede D &
F. Pour lc prouver, M7 Sup-
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Suppofons que G foit 4 C, comme E eft aE.
Celapofé: .

Puifqu'il y a plus grande Raifonde Ba C, que de
EaiF, par {uppofition: il y a denc auffi plus grande
Raifonde B C, quede Ga C. Etpar confequent B
eft plus grande que G,parla 10.Prop.
Donc {parlas. Prop.) il y a plus
grande Raifonde A3 G, quede A i
B. Mais par la fuppofition, il ya
plus grande Raifonde A3 B, que de
D4 E. Doncd plusforte raifon,ilya
plus grandc Raifon de A4G, que S
deDAE.

Suppofons maintenant que H foit
2 G, comme D eftd E. 1l y aura
donc auffi plus grande Raifonde A 3
G. quede Hd G; & par confe-
quent A eft plus grande que H, par
la 10. Prop. D'od il fuit, qu'il y a plas grande
Raifon de A 4 C, quede HaC, parla 8. Prop.
Mais pui(que par fuppofition, Deft 4 E, comme
HeftaG; &queEeft 4 F, commeG eftaC: en
Raifon dgale, H et 4C, commeDeftiF, par
la22.Prop. Doncil y3auffi plus grande Raifon
de A dC, quedeDaF; Cequ'il falloit démon-
trer.

ik
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PROPOSITION XXXII
THEOREME XXXIL

Sl y a trois Grandeurs d'un cété 5 ¢
trois d'un autre y & qw'il y ait plus
grande Raifon de la premiere a la fe-
conde , ¢ de la [econde a latroifiéme.,,
d'une part, que de la [econde alatroi-

© fibme, € de la premiere 4 la [econde,
de Pautre part en Raifon égale, il 7
aura aufli plus grande Raifon de la
premiere & la troifieme d'une part, qus
de la premiere & la troifiéme de Lautre

part.

E fuppofe d'une part trois Gran-
deurs, comme A, B, C, &
d’autre part trois autres Gran-

eurs, comme D, E, F; & qu'il
y ait plus grande Raifon de A 4B,

uede EAF; &deB2C, quede D
a E. Celadranr, jedisqu'en Raifon
égale, ilyaauffiplus grande Raifon
de AdC, quede D& F. Pour le
prouver,

Suppofons que G foitd C, com-

meDetdE. Celapofé:

A
D

Q‘-H—H
:-—o—o—o

B
E

—t—thgf O+

L

Puifqu’il()' aplus grande Raifonde BAC, quede
u

DiE, par

ppofition : il y adonc auffi plus grande

Ratfon:
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Rzicn dc B a C, que de G 4 C; & par confe-
crent B et ples grande que G, par la to. Prop.
Dcne - par la 8. Trop.} 1 v a plus grande Rai-
fon de A a G, cucac A a B. Mars par lafup.

dom , 1l ¥ a plus grande Rai-
fon deAiB, quede EaF. Donc a
plus forte raifen, ii ya plus grande T
Raifende Aa G, quedeEaF.

Suppofons maintenant que H foit % 1 I
iG, comme EeltiF. llyasradonc ABRC GIiL
aufli plus grande Raifonde Ai G, DE F
quede HaG; & par confequent A
eft plus grande que H, par la r10.

Prop. D'ou il fuit, quil y a plus
§nnchaifonch iC, quede H J.

C, parla 8. Prop. Mais puis que .
par fuppofiionDefti E, comme Geft 4 C; &
qucEeltaF, comme HeftaG: enRaifon égale,
Heft i C, comme Deft 4 F, par la 23.Prop.
Donc il y 2 auffi plus grande Raifonde Aa C, que
deD aF; Cequiil falloir démontrer,

o
[}

3
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PROPOSITION XXXIII,
) THEOREME XXXIIIL
S5l y a plus grande Raifon du Tout au

Touty que du retranché au retranché :
sl y aura aufli plus grande Raifon du
refle au refley que du Tont an Toeus.

" 4

E fuppofe qu'ily ——t—t—i—1
ait iﬁzs gtandz A . E B

Raifon de la toute S—+—+—t—t—1
AB i la toute CD, F'D

ue de la retranchée AE 4 la retranchée CF, Cela

tant, jedisqu'ilyaauffi plus grande Raifon du
refte EB au refte ¥D, que de Ja toute AB 3 Ia
toute CD. Pour le prouver,

Puifqu'il y a plus grande Raifon de AB i CD,

uede AEA CF, par fuppofition: donc en Rai-
fon alterne, ily aaufli plus grande Raifonde AB 3
AE, quedeCD i CF, par la 27. Prop.. Et par
convetfion de Raifon , toutau contraire, il 'y a
moindre Raifonde AB 4 EB, que de CDAFD), par
la 30. Prop. Donc en Raifon alterne, il y a aufli
moindre Raifonde AB, a CD, quede EBa FD;
ou pour parler en d'autres termes, ilyaplus gran-
deRaifonde EBAFD, c’eftadiredurefte aurefte,
que de AB 4 CD, c'cft 4 diredu Toutau Tout;
Ce qu'il falloit démontrer.

PROf
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PROPOSITION XXX1V.
THEOREME XXXIV.

Sl y a tant de Grandeurs que Pon voudra
dun coié 4 © autant dun autre ; ©*
gqwil y ait plus grande Raifonde la pre-
micre dune part & la premiere de I’au~
tre part 5 que de la feconde 4 la fecon-
de; © «uffi plus grande Raifon de la
feconde alafeconde, que de la troificme
é la troifime , © asnfi de fuite : La
compofée de toutes les Grandewrs d'un
citéy auraplus grande Raifon a ba com-.
pofee de touses les Grandeurs de Pautre
que (lapremicre étant retranchée de part
e~ dautre) lereflen’ anra aurefle s mais
elle auramoindre Rasfon , que la premie~
re 4 la premieres O plus grande Rai-
fony que la derniere & ladernicre.

J‘E‘ {uppofe d’une part trois Grandeurs, comme
A, B, C, & d’autre part trois autres Gran-
deurs , comme D, A,

E, F; &quilyaic P—
slus rande Raifon — Er———
eAaD, quedeB VT  Fi———

iE; & cncore plus grandeRaifon.de B3 E, (]léc
e
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deCaF. Cela érant, jedisquelacompoféede A,
B, C, aplusgrande Raifon 2 la compofée de D, E,
F.quelerefteB,C,n'aaurefteE, F ; maisqu'el-
a moindre Raifon, que An'aaD; & plusgrande
Raifon, que Cn’ad F. Pour le prouver,

Puis qu'ilya plus{gtandc Raifon de AiD, que
deBaE, par fuppofition: doncen Raifonalterne,
ily aauffi plusgrande Raifende AiB, quede D
E, par la 27. Prop. Et encompofant, ilyaaufli
plus grande Raifon de A, B, prifesenfemble, &

.B, que de D,-E, prifes enfemble, 4 E, parla
" 28.Prop. Etderechefen Raifon alterne, ilyaen-
core plus grande Raifon de la toute A, B, 4 ]a toute
D,E, quedeBaE. Et puis qu'ilyaplus grande
Raifondelatoute A,B, 2 latoute D,E, que dela re-
tranchée B d laretranchée E ¢ il y apar confequent
aufi plus grande Raifon dela reftante A a la reftan-
teD, quedelatonte A, B, dla touteD,E, parla
Propofition précedente. Par Jaméme raifon, ily
aauffi plusgrande Raifonde Ba E , que delatoute
B,C, dlatoute E,F. Donci plus forteraifon, il ya
aufh Plus grande Raifonde Ad D, quedelatoute
B,C, alatoute E,F. Eten Raifonalterne, il yaplus
grande Raifon de Ad latoute B,C, quedeDila
toute E, F. Etenccmpolant, il y aaufli plus gran-
de Raifon de la toute A,B,C, au refte B,C, que de la
toute D,E.F, au refte E,F, parla 28 Prop. Enfinen
Raifonalterne, il y a plus grande Raifon de la toute
A,B,C, 4 la toute D,E,F, que du refie B,C, au refte
E, F; Cequ'il falloit premicrement démontrer.

Je dis enfecond licu, qu'ily amoindreRaifon
delaroute A,B, C,dlatoute D,E,F, quede AiD.
Pour le prouver,

Puis qu’il y aplus prande Raifon de la toutc A, B,
C,alatoute D,E,F, quedelaretranchée B,C,dla
retranchée E,F:par confequent,il y a auffi plus gran-
de Raifon de Jareftante A i la reftante D, quedela
towe A, B, C,dlatoute D, E, F, par la Prop. pré-

cedente;
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cedente; Ce qu'il .
falloit démontr%r. ‘gk b 1]?, ] o

Je dis en troifié- c ? —t
meliew, quilya ~ ™ F+—-—

lus grandeRaifon de latoute A, B, C, d1a toure

,E, F,quede Ca F. Pourle prouver,

Puis qu'il y a plusgrandcRaitonde BAE, que
de CaF, parfuppofition : doncen Raifonalterne,
il y aauffi plus grande Raifon deBa G, quedeEa
F, parla27.Prop. Et en con\lpofant > yaplus

rande Raifonde latoute B, C,4 C, que de Ja route

,Fsa F, par la 28. Prop. Donc dereckefen Raifon
alterne, ily a plus grande Raifon de la route B, C, 3
latoute E,F, que de C & F. Mais ila ded prouvé
qu'il yaplus grande Raifon delatoute A, B, C, dla
toute D,E,F, que de B,C, 1 E,F. Donc 4 plus forre
raifon, il y a plus grande Raifon delatoute A,B,C,a
}a toute D,E,F, quede C i F ; Ce quilfalloit enco-
re démontrer.

Que s'il y avoit quatre Grandeuss, ou plus; de
patt & d'autre , on prouseroit aifément la méme
chofe en fuivant fa méme voye. :

EL E-
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DEFINITIONS.

1. B85 ES Figurcs Semblables , font cel-
4, les qui ont les Angles dgaux,

{7 d)) chacunau fien ; & les Cotezalen~

%L1/ tour des Angles égaux , propor-

\! j tionnaur,

Ainfi, fuppofé que dans les
deux Triangles ABC, DEF, A ,
I’Angle A {oic égal 4 I'Angle | D
D, I'Angle Bal'AngleE, &

I'Angle Cal'Angle F; & d'ail -

leurs, ql.;e ABfoita AC,fom-

me DE 4 DF; que AC foira =
CB,comme DEaFE; & B CE F
que AB foit 4 RC, commeDEeft 4 EF: cesdeux
Triaugles feront femblables,

2. Les Figures Reciproques, font celles qui olm:

es
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les Cotez alentour des Angles dgaux , tellement -

roportionnaut,que e premicr & lequatriéme ter-
fnc de la Proportion fe trouvent dans I'une, & le
fecond & le troifiéme fe trouvent dansl'autre.
Ainfi ,

X

1es Paralle- B C N
logrammes -
ABCD, F G
EFGH, fe-
ronct des

. I LM 0
FiguresRe- i —2
ciygruoqucs, A DE H A C B

fi comme ABeftiEF, ainfiFGefti BC. Demé-
me, les deux Triangles IKL, MNO, feront des
Figures Reciproques , fi commeIK eft 3 MN,, ainft
MOeftalL.

3. Une Ligne droite eft dite éere divifée en
movyenne & extréme Raifon, quand latoutceftd
la plus grande partie, comme la plus grande partic
clt a la plus petite.

Ainfr , la Ligne AB fera dite étre divifde en
moyenre & extreme Raifon, fi elle eft tellement
divifccauPoint C, que la toute AB foit 4 Ia partie
AC, comme AC (ta CB.

4. Lahaurcur d'une Fignre eft la Perpendiculai-
rerrde du fommer {ur la Baze,

Ainfil, la hauteur du
Triangic ABC cit Ia Der-

A
pendiculiize AD, qui eft :
tirce dufommer A fur la
Baze BC. De méme, la
hauteur du Triangle EFG BDC F G

eltla Perpeniiculaire EH , I
ql’i tombe du fommet E {ur la BazeFG , prolon-
de.

I eft important pour fafuite , de remarquer ici ,
que fi deux Figures qui ont icurs Bazes dansune
méme Ligne droite, & de méme part, fontde

méme

E
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mémehauteur, cllesfont entre mémes Paralleles.

. Et que {i elles font entre mémes Paralleles, clles
fontde méme hauteur.

Je fuppofe que les A D
Triangles ABC, DEF, qui A 3
ont leurs Bazes BC, EF, |
dansla méme Ligne droite
BH, & de méme part,

foient de méme hauteur; B G C E F H
cefta dire que les Lignes

AG, DH, qui font abaiflées des Points A & D
perpendiculairement fur BH, f{oientdgales. Cela
€tant, je dis que ces Triangles ABC, DEF, font
entre mémes paralleles; c'eft  dire qu'en tirant
par le- Points A& D la Ligne droite AD , cetteLi-
-gneefltparalleled la Ligne BH.

Car puifqueles Lignes AG , DH , font perpen-
diculaires 4 BH, les Angles AGH & DHG {ont
droits. Et paraant (pat [a 28. du 1.) les Li%nes
AG, DH, font paralleles. D'ailleurs elles font
fuppofées égales; donc (parlass.du 1.) les Li-
gnes droites AD, GH, qui joignent lqurs extre-
mitez, font parallcles; Ce quil falloit démon-
trer.

Je fuppofe en fecond licu, que les Lignes AD,
BH, entrelefquelles font les deux Triangles ABC,
DEF, fontparalleles. Cela érant, jedis que les
deax Lignes AG, DH, quimarquent la hauteur
de ces aj)cux Triangles, font égalesentrelles.

[Car puilque les Lignes AG , DH , fontperpen-

. diculairesa BH ,"elles font parallcles. Dalleurs,
les Lignes AD, GH, font fuppofves paralieles :
ainfi la Figure AGHD eft un Parallelogramme ; &
parla 34.du 1.les Cotez oppofez AG , DH, font
égaux; Ce qu'il falloit démontrer. o

5. Un Parallelogramme eft ditétre appliqué 2

. une Ligne droite, quandila pour Baze, ou pour

- lunde f&sCorez, -certe Ligne droitepropefee.
: Ainfi
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Ainfi le Parallclogramme AD, quia pour Baze
1a Ligne dzoite propofce AC ; eftdit écre appliqué
dceme Ligne. : o

6. Un Parallclogramme dcfuillant , eft un Pa-
ralleloeramme , dont la Baze cft plus petite que la
Ligue propolce, fur laquelle il eft dit éere appli-

ué.

E Ainf, le Parailelogramme AD, E DF
eft un Parallclogramme d-fasi-
lant ; i caufe que fa Baze AC eft
plus perite que la Ligne propofée
AB, ilaquelleil eft div ctre ap- A CB
pliqué, dureftc CB.

7. Ledéfaur d'un Parallelogramme défaillant,
eft un Parallelogramme qui apour Baze le refte de
la Li%-nc propofee , & qui avec ledéfaillant fait un
Parallelogramme total. _

Ainfi, dans cette Figure, le Parallelogramme
CF cft le d¢faur du Parallelogramme AD ; a caufe
qu'il a pour Baze le refte CB, & qu'il compofe
avec AD le Parallelogramme total AF.

8. Un Parallelogramme excedar?, eft un Pa-
rallelogrammerotal, dontla Bazeeft plus grande
* quela Ligne propof¢e , a laquelle il eft dit &tre ap-

liqué., .
P ?h’nﬁ , le Parallclogramme AF eft un Parallelo-
gramme excedant ; a caufe que fa Baze AB eft
plus grande que la Ligne propofée AC, i laquelle
1l eft ditérreappliqué’, dela partie CB.

9. L'cxcezd'un Parallelogramme excedant, eft
un Paraliclogramme qui a pour Bazela partie dont
il excede, & qui érant retranché du Parallelo-
%tmmmc total , le refte eft un Parellelogramme ju-

ement appliqué a la Ligne propofce.

Ainfi, le Parallclogramme CFeft cétexcez; i
caufe qu'il a pour Baze la partieexcedante CB, &
qu'étant retranché du Parallelogramme total AF,
il refte le Parallclogranume AD, qui eft jufte-

: ) - ment
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ment appliqué 3 la Ligne propofce AC.

10. Un SeGeur de Cercle,
- eft une Figure comprife de deux A
demi - Diametres qui font un
Angleau Centre, & d'unc par-
tie de la Circonference.

Ainfi, la Figure ABC cft
un Se&eur de Cercle, parce B C
qu’clle eft comprife des deux demi-Diametres AB,
AC, quiforment!’Angle A au Centre, & d'une
partie de la Circonference, BC. A

PROPOSITION L
THEOREME L

Les Triangles ¢ les Parallelogrammes
de méme hautenr o [int entr’eux enmé-
me Raifon que leurs Bazes.

E fub pofe 1° que les
J dcu[:( Trian lg ABC, EA F

ACD, foient de méme
hauteur. Cela érant, je
dis que comme la Baze
BC, eft 4 [a BazeCD,
ainfi le Triangle ABCeft | .
an Triangle ACD. Pour HGBC D I
1e prouver,

Prolongez la Liﬁgnc BD,, qui eft compofée des
deux Bazes, indefiniment versH, & versl. Puis
ayant pris d'une partplufieurs partics égales 4 BC,
comme BG, GH; & d'autre pare pluficurs parties
égales  CD, .ou unc feulement, comme DI'; me-
nezles Lignesdroites AG, AH, AL Celapofé:

Puifque les Triangles ABC, ABG, AGH,

Tome I. N . font
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font fur Bazes égales, {gavoir €B, BG, GH, &
entremémes Paralleles , commeil aéeé prouvé c-
devant , ils font égaux entr’eux, par la 38. du 1,
Et parconfequent , autant de fois que la Ligne HC
contient la Ligne BC, autant de fois le Triangle
ACH contient le Triangle ABC. ErainfilaLigne
HC, &leTriangle ACH, font équimulriples de
la premicre & dela troifiéme desquatre Grandeurs

que je dis étre propor- EA F
nonnelles.  De meme,
puifque les Triangles /

ACD, ADI, font fur
Bazes €gales , fgavoir
CD, DI, &entre-mé-
mes Paralleles, ils {ont
aulli dgaux entr’eux. Et HGBC D I
par confequent , autant de fois que la Ligne CI con-
tientCD, aurant de foisle Triangle ACI contient
Ie Triangle ACD. Et ainfi la Ligne CI , & le Trian-
gle ACY, font équimultiples de lafeconde & de la
quatricme des quatre Grandenrs que j= dis étre pro-
portionnelles. OrfilaLligne HCeftégaled CI, le
Triangle ACH eft ¢gal "au Trianglc ACIL, par
la38.dut; & filaligne HC eft plus grande que
CI, leTriangle ACH eft plus grand que le Trian-
le ACI; & filaLigne HC eft plus petne que ClI,
¢ Triangle ACH eft auli plos petit que ke Trian-
gle ACI. Dot il fuic (par le 2. Axiome du 5. ).
que comme Ja premiere Grandeur BC eft 4 la fecon-
Jc CD, ainfi la troifiéme ABC eft d la quatriéme
ACD; Cequ'il falloitd¢montrer,
. Je fuppole en fecond lieu, que les Parallelo-
grammes AEBC , & ACDF, {oient de méme hau-
tenr. Celadrant, jedis que comme la Baze BC eft
a la Baze CD, ainfi le Parallclogramme AEBC
eftau Parallelogramme ACDF. Pourle prouver,
- Par ce qui vientd'¢tre démontré , kaBaze DCeeft
aila Baze CD, comme le Triangle ABC eft au
. - Trian-
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Triangle ACD. Mais ces Triangles font les moi-
tiez deces Parallelogrammes, par Ia 41. du 1. Donc
le Triangle ABC eft au Triangle ACD . comme le
Parallelogramme AEBC eft au Parallclogramme
-ACDF, parlarg.Prop.du . Etpartant, comme
la Baze BC eft a la Baze CD, ainfi le Parallelo-

me AEBC eft au Parallclogramme ACDF ;
Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION II
THEOREME IL

Si une Ligne droite menée dans wn Trian-
efft parallele & lun de fes Cotez 5 €
coupe les deux autres o elle les coupera
proportionnellement : &~ fi elle coupe
dewx de fes Citez proportionnellement ,
elle fera parallele au troificme,

E fuppofe 1°. que dans le
Triangle ABCq, Ia Ligne A
droite DE foit mende paral-
lele au C6té BC , & qu’elle cou-
pe les deux autres Cétez AB, E
AC. Cclaémnt, je dis queces
deux Corez font coupez propor- -
tionpellement ; c’elt d dire, que B c
comme AD cfti DB, ainfi AE cft1 EC. Pourle
prouver ,
Menezles Lignes droites BE, DC. Cela pof¥:
Puifque les Triangles DBE, DCE , “font {ur une
méme Baze, i fcavoir DE, & entre mémes Pa-
ralleles BC, DE: ils {ont égaux entr'eux, parla
37.du1. Dalkurs, puifqueles Triangles ADE,
N2 . BDE )
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BDE, font de méme haureur: il s’enfuic (parfa’
Propofition précedente ) que la Baze AD d{a ila
Baze DB, comme le Triangle ADE eft au Trian-
gle BDE, ouifon c‘%al CED. Mais les Triangles
ADE , CED, ¢uant demémehautenr , il s’enfuic
aufli que le Triangle ADE eftau Triaugle CED,
comme la Baze AE eftdlaBaze EC. Partant ( par
la11.Prop.dus.) ADefti DB, comme AE eftd
EC; fCc qm}: 1l fa}!oit dﬂponrrcr.

¢ {uppofe en fecond liew, que
la {igngq())li coupe detelle ﬁ:lrtc 2
Iesdeux Codtez AB, AC, que
AD foit2 DB, comme AE cft

AEC. Cclaéunt, je disquela D )
Ligne DE eft parallcle 4 BC,
Pour e prouver,

Puilque les Triangles ADE, B c

BDE, font de méme hauteur : ils font entr’eux
comme feurs Bazes, par Ja 1. Prop. Donc le Trian-

le ADE eft an Triangle BDE, comme ADefti
%)B. Mais , par a fuppofirion, AD ¢t DB, com-
me AE eft 2 EC. Donc le Triangle ADE eft an
Triangle BDE , comme AE ¢t EC. D’aillenrs,

uifque les Triangles ADE , CED, {font de méme
fmutcur: la Baze AE cft a la Baze EC, commele
Triangle ADE eft au Triangle CED. Partant le
Triangle ADE eft auTriangle BDE , comme le
méme Triangle ADE cft au Triangle CED. D’ou il
fuit ( par la 9. Prop.du . ) que les Triangles BDE,
& CED, font‘gaux. Mais ils font fur une méme
Baze,  (cavoit DE. Donc ( parla 39.du 1.) les Li-.
fncs DE, BC, entre lefquellesils font , font paral-
cles ; Cequ'il falloit démontrer. . )

COROLLAIRE.

De ce que AD eft i DB, comme AEetiEC,
il s'eafisit en Raifon inverfe, que DB cfti DA,
comme
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comme EC eft 4 EA. Et ¢nRaifonalterne, que
DBeft 4 EC, comme DA eftd EA. Et encompo-
fant, quc ABeft i AD, comme AC eftd AE.

PROPOSITION III

THEOREME IIL

Si un Angle d’un Triangle eft coupé endeus
également par une Lignedroite qui cos=
pe aulli la Baze 5 elle la coupera pro-
portionnellement aux deux antres Co-
tez : © fi elle coupe la Baze propor-
tionnellement aux denx autres Cotez
elle diviferal Angleen deux également,

gle BAC, du Triangle
ABC, foit coupé en
deux également par la Li-
§nc droite AD; qui coupe
a Baze BC am Point D. D .C'
Cela drant, je dis qu'elle
la coupe proportionnellement aux deux autres Co-
tez; c’eft ddire, queBD eft aDC, comme BAcft
a AC. Dour le prouver,
- Prolongez la Ligne BAversE , & menezparle
Point ClaLigne CE paralicled AD. Cela lpofé :
Puifque les Lignes AD, EC, font paralleles, &
ue la Ligne AC tombe deffus: I'Angle ACE eft
?gal i fon oppof€ alternativement DAC, parla 29.
du 1. De méme; puifque les Lignes AD, EC,
{ one pasalleles, & quela Ligne BAE tombe deflus ¢
‘ N3 . TAn.

]E fuppofe 1°. que I'An- . B
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I'Angle intericur AECeft égal 4 fon oppof¢ exte:
ricur BAD,par la 29. du 1. Mais,par la fuppofition,
lesdeux Angles BAD, DAC, font égaux. Donc
les deux Angles ACE , AEC, font égaux entr’eur.
D'ou il fuic { par la 6. dur.) quelesdeux Corez
AE, AC, qu les {oiiticnment , font aufli €gaux
entr’eux. Diaillenrs, puil- B
que la Ligne AD, quieit
mende dans le Trnangle
BEC, cft parallele au Coté
%C : il s'cngll'lt ()pa.r la
rop. précedente )} que T

corrgmepéD efta DC,ain- B D cC
fiBAcftd AE, oud AC, fondgale; Ce qu'il fal-
loit premierement démontrer. - ‘

Je fuppofe en fecond lieu, clluc la Ligne AD,
qui coupe I' Angle BAC, coupe [a Baze BC propor-
nonnellement aux deux autres Cotez ; c’eft a dire,
que BD eft 3 DC, comme BA eft 2 AC. Cela
erant, jedis quel’Angle BAC cft conpé en deux
également. Pour leprouver,

Puifque dans Je Trianzle BEC, laLigne ADeft
- menée parallele au Cote EC: BAefta AE, comme
BDefta DC, parlaProp. précedente. Mais, par
la fuppofition, BD eft 2 DC, comme BA eftd
AC. Partant BAeftd AE, comme BA efti AC,
parla 11, Prop. du 5. D'ou il fisit { par la 9. Prop.
dus.) que les Lignes AE; AC, font égales. Er par
confequent ( parla 5. Prop. du 1. )} les Angles ACE
& AEC font égaux ener’enx. Or puifqueles Lignes
AD, EC, font paralleles , & que la Ligne AC
tombe deflos: I'Angle DAC eft égal a fonalterne
ACE, parla29.Prop.du1. Deméme, puifque
~ lesLignes AD, EC, fontparalleles, & quelaLi-
gne BAE tombe deffus: I'Angle exterieur BAD eft

al a {on oppofé interieur AEC. Mais les deux An-
~ gles ACE, AEC, fontégauxentt’cux, comme il
@ éeé prouvé. Donc les deux AnglesBAD, DAC,
B _ ) font
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font auffi égaux entr’eux ; Ce qu'il falloit démon-
trer.

PROPOSITION 1V,
THEOREME IV.

Les Triangles équiangles ont les Cotez alen-
tour des Angles Egaux , proportionnanx.

J’E {uppofe queles Triangles .
ABCI y & lfjk(‘:E » foient '
€quiangles; c'eltadire, que
I'Angle ACB foit égal i I'An- A
le DEC; que I'Angle CBA !
oit égal 4 I'Angle ECD; &
que l’%uglc BAC (ot éaal a B ¢c E

D

I'Angle CDE. Celaéuant, je dis queles Cotezde -

ces Triangles qui font aurour des Angles égaux,
font proportiennaux ;c'eft d dire, que DEeft 2EC,
comme AC eft aCB; queECeltaCD, comme
CBeltdaBA; & queCDefta DE, commeBAeft
4 AC. Pourleprouver,

Difpofez ces deux Triangles ABC, DCE, en
forte qus les deux Lignes BC, CE., ferencontrent
dire&tement. Puis continuez les CotezED, BA,
vers F. Celapofd: .

Puilque, par la fuppofition, I'Angle DEC eft
égal 3 | Angle ACB, les deux Angles B& E font
c'izaux aux é’cux Angles B& ACB. Orceux-ci en-
femble valent moins que deux droits, parlaz7.du

1. Donc les deux Angles B & E enfemble valent ’

aufli moins que deux droits. Et partant lesdeux
Lignes ED, BA, drant prolongdes vers F, feren-
contreront. Drailleurs , puifque la Ligne droite
BCE-tombe fur les deux Ligues droites EF , CA,

. &

N 4




296 ELEMENS D'EUCLIDE.

& que ' Angle extericur ACB eft égal 2 fon oppof€
interieur E, pat fuppofition: cesdeax Lignes EF,
CA, {ont paralleles, par la28.du 1. Deméme,
puifquela Ligne droite BCEtombe fur les deux Li-
nes droites CD, BF , & que I'Angle extericur
CE eft égald fon oppof€ interieur B, par fuppo-
fition : ces deux Lignes CD, BF, fontaufh paral-
leles. Et par confequent la '
Figure ACDF ¢ft un Paralle-
logramme. D'oi il fuit que
DF cft égaled CA, & CD
égale 4 AF, par la34.dur.
Maintenant, puifque CDeft —
aralicle 3 BF , ils'enfuic { par B C E
ra 2. Prop. ) que comme ED et 3 DF, oud CA
fondgale, ainfi ECeft 4 CB. Eten Raifon alcerne,
comme ED eft 3 EC,ainfi CAefta CB. De méme,
puifque CAcft paralleled EF , il s’enfuit { parla 2.
Prop.) que comme EC eft 4 CB, ainfi FA, ou
CD fon ? ¢, eft A BA. Eten Raifon alterne , com-
mcECeftaCD, ainfi CB cft 1 BA. Nous avons
donc d’une part trois Grandeurs DE, EC, CD,
& d’autre part troisautres Grandeurs AC , CB, BA,
lefquelles prifes deux a deux fone proportionnelles,
Parrant en Raifon égale, comme la premiere DE
eft i laderniere DC, ainfi la premiere ACeftila
derniere AB. Et ainfi dans les Triangles ¢quian-
les, les Cotez qui fontalentour des Angles égaux
ont proportionnaux ; Cequ'il falloit démontrer.

L. CoROLL AIRE.

11 fuit de li, que les Triangles dquiangles font
femblables. 1 g cqung

II. CorRoOLLAIRE

1l fuit encore deld,quc fi on méne dans un Trian-
. . gle
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gle une Ligne droite paralleled 'undes Cotez , elle
retranchera un Triangle femblable au total,

Ainfi, fi dans le Triangle ABC,
en méne la Ligne DE paralleled A
BC, le Triangle ADE ferafem- |
blable autotal ABC. Car (parla
29.du1.) I’Angle ADE c({c’gal D O
il'AngleB; & I'Angle AEDeft
dgal A T'Angle C; & I'Angle A B
eft commun i ces deux Triangles : doncils font
€quiangles , & par confequent femblables.

PROPOSITION 7.
THEOREME V. |

Les Triangles qus ont leurs Cotez propers
tionnaux o font équiangles.

E fuppofe que dans A

les Triangles ABC,
DEE, AB foitaBC, P
comme DE efti EF; /\
que BC foit 4 CA, F\/F
G

comme EF et aFD; B C
& cnfin que AB foit &
AC, commeDEefta ‘
DF. Cela érant, je dis que ces deux Triangles ABC,.
DEF, fontéquiangles. Pourie prouver,

Faites au Point EI'Angle FEG égal il'Angle B,
& au Point F I'Angle EFG égali "Angle C, Cela
érant, I'Angle G fera égal 1Angle A, parlasa.
du 5. & les deux Triangles ABC, & EFG, feront
équiangles, Celapofé:

Puifque ces deux Triangles font €quiangles: par
la Propofition précedente, EF eft 4 EG, comme:

-7 : N ;s : BG



398 ELEMENS D'’EUCLIDE.
BCcftd BA. Mais BC cft BA, comme EF cft 3
ED, par fuppofition. Partant (par la 11. Prop.
dus.) EF eft 3 EG, comme EFeftED. Etpar
confequent les Lignes EG, ED, font égales , ‘par
la 9. Prop.du g. De méme, EFeft iFG,comme
BCeftd CA. Mais BCeftd CA, comme EFeltd
FD. Partant EF eftd o
FG, comme EF eftd

FD. Et par confequene
les Lifns FG, (IFD N

&

D
font » parlag. F/\F
B C
'

Prop. du §. Mainte-

nant , s qu'anx

Trimglcspg!PD?‘lliPG,

les deux CotezEF, ED, font dgaux aux deux C3-
1z EF,EG, chacunaufien, &laBaze FD égale i
la Baze ¥G: lc Triangle EFD eft entout égal au
Triangle EFG, par la 8. Prop.du 1. Maisle Trian-
gle EFG eft .élguian le au Triangle ABC, par Ia
conftru&tion. Donc Ie Triangie EFD eft aufli équi-
angle au Triangle ABC; Ce qu'il falloit démon~
trer,

P RO,



L1VRE SIXIEME. - 299

PROPOSITION VI
THEOREME VL

Si deux Triangles ont un Angle égal aun
Angle, ¢~ les Cotez. d'alentour pre-
portionnaux o sls feront équiangles.

JE fuppofe que dans A

les deux Triangles :
ABC, DEF,I’An-
gle B foitégal 4 I'An-
gle DEF, & quecom- E

D
ol i1 AN
meBCecfta BA, ainfi B C \/ .
G

EF foit 4 ED. Cela

éant, je dis que le

Triangle ABC eft équiangle an Triangle DEF.
Pour le prouver,

FaitesI’Angle FEG dgal i I'Angle B, & I'Angle
EFG éFalal.AngIeC. eladrant, I'Angle G fera
égalal’Angle A, parla 32. Prop. du 1. & les deux
I'r}gnglcs ABC, EFG, feront équiangles. Cela

ofé:

P Puifque ces deux Triangles font équiangles: EF
ot A EG, commeBCefta BA, parlay. Prop. Or
BCeltiBA, commcEF cft 4 ED, par fuppofi-
tion. DoncEFeft aEG, commeEFefta ED. Et
partant (parlag. Prop. du s.) les Corez ED &
EG font ¢gaux. Maintenant , anx Triangles EFD,
EFG, les deux Cbzez EF, ED, font (gaux aux
deux Cotez EF,EG, chacunau fien; & I’Angle FED
égalga I'Angle FEG, puifqu'ils” {ont tous-deux
égaux 4 I'Angle B, Partant (par la 4. du1.) le .
Triangle EFD eft égal en tout au Triangle EFG.
Mais le Tri:ngle EFG cft dquiangle au Triangle

. N ¢ ALC,
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ABC, par la conftruction. Donc le Trian%:
EFD cft aufli équiangle au Triangle ABC;
qu il falloit démontrer.

PROPOSITION VIL
THEOREME VIL

Si deux Triangles ont un Angle égal 4
un Angle, ¢ lbes Cotez qui font alens
tour d'un autre Angle , proportiennaux,
le troifiéme Angle de I'un étant de mé-

" me efpece que celus de Pawsre: cesdenx
Triangles feront équiangles.

]’E fuppofe que dans A
I

es deux Triangles D
. A?C ,éDEF ,ll'An-
¢ A foit égal 4 I'An-
%e D ;C uc%’c Coté AB G

itan Coté BC, com-
me le Coté DE eft an B CE P
COté EF ; & deplus, quel’Angle € foit de méme
efpcce quel’Angle F, c'eftd dire, quefil’Angle P
eft droit, obtus, ouaigu, comme 1ci, I"Angle C
Ie foitauffi. Celaétant, je dis que le Triangle ABC
eft dquiangle au Triangle DEF. Et premiere-
ment, jedisquel'Angle ABC eft égald I'Angle E.
Pour le prouver, .

Si I'Angle ABC n'¢roirpas égal iI'Angle E, it
s'enfnivroit que 'un feroit plus grand que l'autre
fuppofons que ce foit ABC. Cela pofé:

Rerranchez de cée Angle, I'Angle ABG dgald
¥AngleE, parlaz;. dui. Er puifque l’Angle.;\i
. ¢
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eftégala l’An%lc D, par {uppofition : letroificme
BGA fera égal au troifiéme F, & ainfi les deux
Triangles ABG & DEF feront dquiangles. Deforte

ue fi ['Angle Feft aigu , commeici, I’Angle BGA
?cra auffi aign, & par confequent fon gomplc—
ment i deux droits BGC fera obtus. D'ailleurs,
puifque les deux Triangles ABG & DEF font
équiangles : le Coté AB ferad BG, comme DE eft
A EF, parla 4. Prop. MaisDE ¢t 3 EF, comme

ABeftaBC, parfuppofition. Donc ABeftd BG, -

comme ABeft 4 BC. D’ou il fuit (parla 9. Prop.
du §. }- que les deux Cotez BG , BC, font égauxy
& (par la 5. Prop. du 1.) que I'Angle BGC eft
€égal a['Angle C. MaisI'Angle C a éeé fuppof¢ ai-
gu: donc FAngle BGC fera aufli aigu. ‘Mais cée
Angle BGE adéja éré prouvé obrus : & ainfil'Aa-

le BGC feroit enfemble obtus & aigu; ce qui eft
impoffible. 1l eftdoncimpofliblequeles Angles C
& F rantaigus , ' Angle ABC foitplus grand que
I’Angle E. :

Que fil'on efit fuppofé au sommencement , que
les Angles C & F cuflent été obtus : onauroit prou-
vé de méme, que ' Angle BGA auroit été obtus ; &
par confequent que fon Complement 4 deux droits
_ BGCauroit été aign.. Puis montrant que cét An-

-gle BGC feroit auffi égal i I’ Angle obtus C, il fe-
roitarsivé quel’ Angle BGC auroit d étre aigu &
obtus tout enfemble ; ce qui eft impoffible. S1bien

w'il eft abfolument impoffible que I'Angle ABC

oit plus grand que l.'An%rc E. Etcomme['on pent
prouver de méme , quel’Angle Ene fcauroit étre

lus grand que I'Angle ABC, il s’enfuit que ces
5cux les font ¢gaux. Mais!'Angle A eft égal &
I'Angle %) » par fuppofition. Par confequent les
deux Angles C & F fontauffi gaux, parlz 32. du
1. Ce qu'il falloit démontrer.

N7~ P R Q.
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PROPOSITION VIIL

THEOREME VIIL

Si de I Angle droit dun Triangle Rean-
gle on abse une Perpendiculasre [urla
Buaze, elle le divifera en dewx autres

" Trianglesy qui [eront [emblables en-

trexx, C° ax total.

E fuppofe que le Triangle
ABC foit Reltangle, & 7
quedel Angle droit BAC on
abaiffe la Ligne lgroinc Ag
ndicglaire a la Baze BC.
P(Jc:lgcétznt, yc dis premicre- B D .C
ment que les deux Tnangles ABD, ADC, dans
lef uc?s le Triangle ABC cft divifé, lui fone fem-
blables. Pour le prouver,

Au Trizn%lc ABD, I'Angle BDA eft droit, &
¢gal a I'Angle BAC. Deplus, I'Angle B eft com-
‘mun auxdeux Trnangles ABD & . Par con-
fequent le troifime BAD eft égal au troifiéme
BCA. Etainfi ces deux Triangles font dquiangles
& femblables, parla 4 Prop. & par la 1. Défni-
tion.

De méme, au Triangle ADC, I'Angle ADC
eft droic, & €égal i I'Angle BAC. Deplus, I' An-

le C eft comman aux deux Triangles ADC &
ABC. Etpat confequent le troifidme DAC eft ¢
au troifiéme €BA. Etainfi ces deux Triangles fom
¢quiangles & femblables ; Ce qu'il falloit démon-

ticr. )
w J e
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Je dis en fecond lieu, que les deux Triangles

ABD, & ADC, font {femblables entr'eux. Pour

le prouver,
L"Angle ADB eft €gal i I'Angle ADC, érant
dsoits, parlaconftrution. L’Angle ABD a dié
rouvé égal 4 'Angle DAC, & I'Angle BAD i
*Angle ACD. Etpartant, cesdeux Triangles font
-équiangies & {emblables ; Ce qu'il falloic démon-
trer.

COROLLAIRE.

11 fuit de cetee Propofition , que fi del'Angle
droitd’un Triangle Rectangle on abaiffe une Per-
pendiculaire fur Ta Baze, clle fera moyennc pro-
portionnelle enrre les deux parties de la Baze;
c'eft 4 dire que comme une des parties de la Baze fe-
ra i cette Perpendiculaire , ainfi cette Perpendicu-
laire fera a ['autre pardc. Car puifque les deux
Triangles ADB, ADC, fontfemblables: les Co-
tez alentour "de leurs Angles droits doivent écre
propertionnaux, parla 4.Prop. Etpartant,com-
meBDefta DA ainft DA eftd DC.

!’ROPOSI,T;ION 1Xx,
* PROBLEME I
Une Ligne droite étant donnée en res
" trancher wne parsic demandce.

E fuppofe que la Ligne droite AB foit donnde,
& je propofe d’en retrancher une partie deman-
© dée, comme par exemplela cinquiéme partic.
Pour le faire,
Tirez du Point Ala Ligne droite indeterminée
AC,qui fafle ayec AB tel Angle qu'il vous plaira.Puis
ayant
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ayant pris la partic AD, 2 difcretion, prenez de
fuite quatre autres parties, {cavoir, DE , EF, FG,
GH, ¢galesa AD, enforte que Ia Ligne AD foir
la cinquiéme partiec de AH. Menez aprés cela du
Point H au Point Bla Ligne droite HB ; & par le
Point D menez 1a Ligne droite DI, parallele d HB,
Celaérant, jedisquelaLigne Al cftla partie de-
mandée ; c'eft i dire qu'elleetlacinquiéme par-
tie de AB. Pour le prou-
ver 9
Puilque DIeft paralicle
a HB, il s'enfuic (par la
2. Prop.) que AlceftdlB,
comme A{I_) cft iDH(;{ &
en compofant, AB eft a -
Al, corl;momc AHeftaaD. AL B
Eten Raifoninverfe, Alefta AB,comme AD eft
3AH. Or ADeft lacinqui¢éme partie dc AH , par
la conftru@ion. Donc Al fera auffi Ja cinquiéme
partiede AB ; Ce qu'il falloit faire , & démontrer.

"PROPOSITION X
PROBLEME I

Une Ligne droste étant donnéey la cou-
per [emblablement 4 une antre Ligne
* droite donnée & coupée. . '

E fuppofe quelesdeux Lignesdroites AB, AC, -
J foient données:, & que AC foittoupée en trois’
parties, fgavoir, AD, DE, EC, Etje propofe de
couper la Ligne AB{emblablement i la Ligne AC;
c’cft adire , enforte que fes parties foient entr’elles
en méme Raifon que les pardes AD, DE, EC.
Pout I faire, _
‘ Difpo-
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Difpofezces deux Lignes enforte qu'elles fe ren-
contrentauPoint A, & faffentun Angle tel qu'il
vous plaira, comme BAC. Et aprés avoir mend
du Point C au Point Bla Lignedroite CB, tirez
par les Points D & E les Lignes droites DF , EG»
aralleles 3 CB & entr’elles ; & par le méme Point
menez auffi la Ligne
droite DH parallele i AB.
Cela érant, je dis que la
Ligne droite AB eft coupée
femblablement 4 la Ligne
AC, auxPoints F & G -
Pour le prouver, A F G B
Puifque dans le Triangle AEG la Ligne dreite
DF eft menée parallele d EG; il s’enfuit ( parla 2.
Prop.) qued AF eft 2 FG, comme AD cft 2 DE. Et
pui((l]uc laLigne DH et parallcle 3 FB, il s’enfuit
que les Figures F1,GH, font des Parallelogrammes;
& qu'ainii les Cotez FG, GB , font. égaux aux
Cbrez oppofez DI, 1H; & partant que ¥G eft 3
GB ,- comme DI eft 4 IH. Or puifque dans le
Triangle DCH, la Ligne Eleft menée parallele &
CH : DIcftilH, comme DEeta EC, parlaz.
Prop. Et partant FG eft 3 GB, comme DEeftd
EC; Cequil falloit faire, & démontrer.

S
55
gg

P R O-
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PROPOSITION X1I
PROBLEME IIL

Deux Lignes droites étamt données 5 en
trowver une troificme qui leur [oit pro-
| persionnelle, '

E fuppofe que lesdeux
Lignes droites AB,

AC, foient données,
& je propofe de trouver
une troifiéme Ligne qui
leur foit proportionnelle.
Pout le faire,

Difpofez les demx Lignes droites AB, AC, en
forte qu'elles {¢ rencontrent au Point A , & faffent
un Angle tel qu'il vous plaira, commeBAC. Pro-
Jongez ces mémes Lignes indefiniment vers D &
versE; & aprés avoir pris BD dgaled AC, &tiré
duPoint B au Point C la Ligne droite BC , menez
par le Point D la Ligne droite DE paraliele 3 BC,
jui coupe la Ligne AE au Point E. Cela rant, je

is que la Ligne CE eft la troifiéme proporzionuelle
qu'il s’agicde trouver, Pour le prouver, )

Puifque dans le Triangle DAE, laLigne droite
BCeft menée parallele a DE, ils'enfuic ( parlaz.
Prop.) que ABetd'BD, oua fon égale AC , com-
me AC eftd CE. Etpartant CE eft troifiéme pro-
portionnelle aux deux Lignes droites données AB,
AC; Cequ'il falloit faire , & démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XII,
PROBLEME IV. ~

Trois Lignes droites étant données , en
trowver wne quatricme qus leur foit pro«
oit proportionnelle. Pour

pom'mmlle.
%
lc faire,

Difpofez la premiercLi- A B C
gne AB, & lafeconde BC, enforte qu’elles fe ren-
contrent direétement 2u Point B. Tirez duPoint
Alaligneindefinic AE, qui faffe avec ACun An-
gle tel qu'il vous plaira, comme CAE. Puisayant
pris AF égale i laLignedroite donnée D, & me-
néla Ligne droite FB: tirez par le Point C la Ligne
CE parallele a FB, quicoupelaLigne AEauPoint
E. Celadtant, je dis quela Ligne FE eft laquatrié-
me proportionnelle qu'il s’agic de trouver. Pourle

rouver ,

Puifque dansle Triangle CAE, la Ligne FB eft
mence parallele 3 EC, 1l s’enfuit { parla2.Prop.)
quec AB eft aBC, comme AF,ouDfon égale’, cft
a FE. Etpartant FE eft cette quacriéme Ligne qu’il
falloit trouver, proportionnelle aux trois Lignes
droites données ; Ce qu'il falloir faire, & démon-
trer.

E fuppofe que les trois
J Liggpe:dro?tes AB, BC,
& D, foient données; &
je propofc de trouver une

uatriéme Ligne qui leur

PR o
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PROPOSITION XIII,
PROBLEME V.

Desux Lignes droites étant données , trows
ver une moymne propartiannellc entre
ces dewx Lignes.

E fuppofe que les deux Li- D
J gnes droites AC, CB, foient .
données, & je propofe de leur

trouver une moyenne propor-

tionnelle; c'eft @ dire, jepro- A CB
pofe de trouver unc Ligne qui

ait cette proportionavec les deux autres , que com-
me AC fera a cette Ligne, ainfi cette Ligne foicd
CB. Dour le faire ,

Difpofez les deux Lignes droites AC, CB, en
telle forte, qu'elles fe rencontrent directement. Puis
décrivez fur ABledemi-Cercle ADB; & élevez du
Poinc C la Ligne CD perpendiculaire fur AB, &

ui rencontre fa Circonference au Point D. Cela
tant, [jc dis que !a Ligne CD eft moyenne progor-
tionnelle entre AC & CB. Pour le prouver,
" Meaezles Lignes droites AD , DB. Cela pof¢:

Puifque I’Angle ADB eft au demi - Cercle , il
eft drott, Yar l2 31. Prop. du 3. Et partant
{ pat le Corollaire de la 8. Prop. ) CD eft moyenne
proportionnelle entre AC& CB. C'eft 2 dire que
comme ACeft i CD, ainfi CDeftaCB; Cequiil
falloit faire , & démontrer. .

P R O~
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PROPOSITION X1/,
THEOREME IX.

S5 deux Parallelogrammes égaux ont un
Angle égal aun Angle les Cotez alen=

_ toar des Angles égaux feront recipro-
guement proportionnaux : Et fi dewx
Parallelogrammes ont un Angle égal &
un Angle , © les Cotez alentonr-des
Angles éganx reciproguement propor=
tionnaux o ils [eront éganx.

J’Efup {c premierement que ) CcC K
les

cux Parallelogrammes
ABCD, BEFG, foient égaux , .
& que les Angles ABC, EBG, B
foient aufli égaux. Cela érant, A
je dis que les Cbtez alentour -
de ces Angles font reciproque- E
ment proportionnaux ; c'eft 4 dire, que comme
ABeft i BG, ainfi EBeftd BC. Pour le prouver,
Difpofez les deux Parallelogrammes ABCD,
BEFQ@ ,.enforte, que leurs Cotez AB, BG, feren-
contrent dire&ementau Point B ; & prolongez les
Corez DC, FG, jufqu'd ce qu'ils fc rencontrent
au Point H. Celapof¢: ‘
Puifque les Angles ABC & EBG font éganx, par
fuppofition ; les Lignes CB , & EB , I rencon-
trent direGtement , par la Remarque delaxs. du 1,
Drailleurs , puifque les Lignes DH, AG, fontpa-
ralleles, & que CE, Hl-g, font aufli Par'a.llclés 5
G

-l e

\$
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CG eft un Parallclogramme. Maintenant, pm(:quo
les Parallelogrammes DB , CG » foat dc méme
hauteur , ils font entr’enx comme leurs Bazes ; par
la 1. Prop. C'eftd dircque AB cC K
et aBG, commele Parallelo-
gramme DB eft au Parallelo-

ramme CG. Sidonc au lieu "L G
§u Parallelogramme DB on A B
nd le Parallelogramme BF, . {F‘

ui hui eft égal, par fuppoli- E
tgxon s il s'erél%iu'vr:f que AB fera 3 BG, comme le
Paraticlogramme BF eft av Parallelogramme CG.
Or ces deux Parallelogrammes dtant de méme
hautear, BF efta CG, comme EBeft aBC. Par-
sant {parla11.Prop.dus.) ABeft 3 BG , comme
EBelta BC; Cequ'il falloit démontres.

Je {uppofe cn fecond lieu ; que les Parallelogram-
mes AKCD', & BEFG , ayent I'Angle ABC égal d
I'Angle EBG, & quele Coté AB forrau Coté BG,
comme le Coté EB eft au Coté BC. Cela eant, je
dis que ces deux Parallelogrammes font égaux en-
tr'eux. Pour le prouver,

La méme préparation que deffus érant fuppofée :
puifque les Parallelogrammes DB, CG, font de
méme hauteur ; le Parallelogramme DB eft au Pa-
rallelogramme CG, comme AB ofta BG, parla
1. Prop. Or AB eft 3 BG, commeEBeft i BC,
par fuppofition. Partant DBeft 2 CG, commcEB
eft i BC. Dailleurs, puifque les Parallelogram-
mes BF, CG, font aufhi dc méme hanteur : com«
me EB eftd BC, ainfi BF eft 3 CG. Partant com-
meDBeftd CG, ainfi BF eft encore a CG. D’od
il fuir {parla 9. Prop.du s.) que ces deux Paral-
Jelogrammes DB, BF, four égaux entr’eux ; Ce
.qu'iT falloit démontier.

P R O-
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PROPOSITION XV,
THEOREME X

Si denx Triangles éganx ont un Angle
égal 4 wn Angley les Cotez alentour
des Angles égasx [eront reciproquement
proportionmmx: E: fi deux Triangles
ont un Angle égal & un Angle, ¢ les
Cotez alentour des Angles éganx reci-
progquement proportionnaux  ils [eront
éganz.

JE fuppofe 1‘;. que les A - D
deux Triangles ABC , -
LBE, foient gégaux, & \B

?uc les Angles ABC, DBE, /

oient aufll c'gaux. Cela ) .
étant, jedis queles Cotez E
alentour deces Angles font N
zeciproquement proportionnaux ; c'eft a dire que
comme AB eft 4 BE, ainfi DBeita BC. Pourle

ouver , .

Difpofez les deux Triangles ABC, DBE, en-
forte, que leurs Cotez AB & BE (¢ rencontrent di-
reCtement au Point B; & du Point Cauloint E
mencz la Ligne droite CE. Cela pof¢:

Puifque les Angles ABC & DBE font dgaux,
par fuppofition; fes Corez CB & DB concourent
direGtement, par la Remarquedela 1§ du 1. Dail-
leurs , puilque les Triangles ABC & BCE font de
mémec hauteur, ilsfont cntr’cux comme leurs Ba-

i ze5 5
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2cs, parla 1. Prop. Etparrant ABeftd BE, com-
mele Triangle ABC cft an Triangle BCE. Mais
1e Triangle ABC eft au Triangle BCE , comme fon
dgal DBE eft au méme Triangle BCE. Partant AB
cg 4 BE, comme le Triangle DBE eftau Triangle
BCE. Maiscesdeux Triangles font de méme, hau-
teur; & par confequent le Triangle DBE cft au
"Triangle BCE , comme la Baze DB efti la Baze
BC, parla 1.Prop. D’oun il fuicque ABeft 4 BE,
comme DB cft 4 BC, par 1a 11. du 5. Cequ'il
falloi[t_ d:’m{c_)ntrc;. i
- Jelu cen lecond lieuy
unc 1e:sP p’1(")ria.nglcs ABC & A
DBE ayent I'Angle ABC
dgald 'Angle DBE, & que
ABfoita BE, comme DB
eft 3 BC. Cela étant, je
dis que ces deux Triangles c E
fout égaux entr'cux. Pour le prouver,”

La méme préparation que deflus ¢rant {fuppofée:
- Euis que les Triangles ABC & BCE font d¢ méme

auteur, le Trianglc ABCeft au Triangle BCE,
comme ABeft aBE, par lar1.Prop. Or AB eft i
BE, comme DBeftd BC. par fuppofition. Donc
le Triangle ABC eft au Triangle BCE , comme DB
et aBC, Far la 11. du . D'ailleurs, parce que
les Triangles DBE & BCE font de méme hauteur:
comme DBeft 4 BC, ainfi le Triangle DBE eft au
Triangle BCE. Partant, le Tria.:sl:or%c ABC cft au
Triangle BCE, comme le Triangle DBE eft au
méme Triangle BCE. D'euil fuit ( parla 9. Prop.
du §.) que ces deux Triangles ABC, -& DBE,
font égaux entr'eux ; Cequ'il falloic démontrer.

P RO
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PROPOSITION XV1I
THEOREME XL

Si quatre Lignes droite:‘ Jont proportion-
nelles, le Rectangle des extrémes [era
égal an Reflangle des moyennes: Et fi
le Rettangle des extrémes eff égal an
Reitangle des moyennes, les quatre
Lignes drosees [erons proportionnelles.

E fu];pofcf . A A D
ue les quatre

- ‘}.igncs qclroi- EF
tes AB, EF, FG, B
BC, foient pro-
portionnelles , en- -
forte que AB & BRFGCB C R G
BC foicent les ex-
trémes, & que EF & FG foient les moyennes.
Drailleurs, je fuppofe que le Rectangle ABCD foic
fair des extrémes AB, BC; & que le ReGtangle
EFGH [oit fait des moyennes EF , FG. .Ccla érant,
je disque ces deux Redtangles font égaux entr’eux.
Dour leprouver,

Puifque tous les Angles de ces Re&angles font
droits, ils ont un Angledgald un Angle. Er de-
plus, il eft fuppofé que AB, Cord du premier
Re@angle, eft 4 EF, Coté du fecond, comme
FG Cote du fecond , eftd BC, Coté du premier.
Et partant ccs deux Retangles {ont égaux, par
la r4. Prop. Ce qu'il falloit démontrer.

Je fuppofe enfecoud licu les quatre Lignes droi-

Tome I, O tes

E H

st
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tes AD, EF, FG, BC; & que le Redangle
ADCD, comprisdesextrémes AB, BC, foitdégal
auRectangle EFGH, compris des moyennes EF,

* FG. Cela¢rant, jedisqueces quatre Lignes font

proportionnelles. C'eft 4 dire que ABcRAEF,
comme FG eft 4 BC. Pour le prouver,

Puifque les deux Rectangles ABCD, EFGH,
font égaux, & <1uc leurs Angles fOI\lt.drOi.tS, ils’
ontun Angle égaliun Angle.” D’ou il fuit (par

la 14.Prop.) que les Cééz alentour des Angles

- égaux font reciproquement proportionnaux ; ¢'eft

i dire que AB, Coré du premier Retangle, eft
8 EF, Coté du fecond, comme FG, Coté du
méme fecond, eft 2 BC, Coté du premier; &
qu'ainfi ces quatre Lignes font proportionnelles;
Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XVIIL
 THEOREME XIL

Si trois Lignes. droites font proportionnel-
lesy le Retangle des deux extrémes fe-
ra égal ay Quarré de la moyenne: Et
[ le Reltangle des extrémes eft égal au
Quarré de la moyenne , les trois Li-
gnes droites feront propertionnelles,

JE fup[:ofc 1% que les trois Lignes droites AB,
EF , BC, foiecnt proportionnelles s que le
Rectangle ABCD (oit compris des deux extré-

mes AB, BC ; & quele Quarré EFGH foit celui de

la moyenne EF. Celadraut, jedis que le Rectan-

gle ABCD eft égal an Quarré EFGH. Pour le prou-
ver, /" Fai-
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Faitesla Ligne FG égale 3 EF. Celapofé:
Puifquela Ligne FGeft égale i EF, les quatre
Lignes droites AB, EF , ¥G, BC, font propor-
tionnelles , par fuppofition. Et partant (par la
Prop. précedente ) f’eRe&anglc ABCD, quieft faic
des Scux extrémes, {eraégal auReGangle EFGH,
qui eft fait des deux moyennes. Mais puifque les
- moyennes EF , FG, font égales, leur Rectangle eft

le méme que le Quarré de Ja moyenne EF, {cavoir
EFGH. ELrpartantle Retangle des extrémes cft

¢gal au Quarré de la moyenne ; Cequ'il falloit dé-
montrer. .

Je dfuppoﬁ- en A A D
fecond lieu,que le
Rettangle X]BCD, ER E H
comprisdesdeux 2

extrémes AB,
"BC, foirégalau '
Quarté EIGH ZFGC B CF G
de la moyenne
EF. Cela éuant, je dis que les trois Lignes'AB,
EF, BC, font proportionnelles. Pour le \proﬁ-
Yer, -
Puifque les deux Re@angles ABCD & EFGH
font égaux, & que leurs Angles fontdroizs, ils
ont un Angle égal a un Angle. D'ouil fuit (parla
14. ProP.) que leurs Corez font reciproquement
proportionnaux; c'cft 2 dire que AB, Coté du
premier Re@angle, eft 4 EF, Coté du fecond,
comme FG, Coté du fecend , ou fon égal EF,eftd
. BC, Cotédu premier, Er ainfi ces trois Lignes
fone proportionnelles ; Ce qu'il talloir démontrer,

0 F R O-
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PROPOSITION XPIII.
PROBLEME VL

Sur une Ligne droite donnée , décrire une
Figure reitiligne femblable & [enbla-
blement pofee a une Figure reitiligne
donneée.

E fuppofe quela 3. G

| Ligne AB, &la D r
Ficure rechiligne . }
CDEF, foientdon- .
nées; & je propofe
de décrire fur laLi- A BC 7

gnc AB une Figure .
iemblabled CDEF, & femblablement pofée; c'eft
2 dire qui foit telle, que danslaFigure quieft 3
décrire, la Ligne AB foir un Coté homologue d un
Cotd dela Figure donnde , comme par exempled
CF. Pour le faire,

Prenez un des Angles de la Figure donnde tel
qu'il vous plaira, comme par exemple C; & du
Point C menez aux autres Angles autant de’Lignes
droites que vous pourrez, telle qu'eft CE, pour
refoudre toute la Figure en Triangles. Cela fait,
menez des Points A & Bles Lignes droites AG, BG,

ui faflent avec AB les Angles GAB, & GBA,
anux aux Angles ECF, & EFC, chacun aufien.
Puis menez des Points A & G les Lignesdroites
AH, GH, qui faflent avec AG les Angles HAG,
& HGA, égaux aux Angles DCE, & DEC, &
ainfi de fuite, s'il yavoic encored’autres Triangles

dansla Figure CDEF. Cela éiant, jedisquelaFi-.
. gure

’
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re ABGH, décrite fur la Ligne donnéc AB, cft

emblable & femblablement ‘pofée 4 la Figure
CDEF. Pour le prouver,

Premierement , de ce que par la conftrution
chaque Triangle de 'une des Figuresa deux Argles
égaux a deux Angles d'un Triangle de l'aucre Figu-
re; le woifiéme Angle de chaque Triavgle d'une
Figure s'enfuit égal au troif.éme Angle f];c chaque
Trangle del’autre Figure ; & parrant tous les An-
gles des deux Figures crant égaux , chacun au fien,
Ies deux Figures font équiangles.

Deplus , puifque les Triangles ABG & CFE font
équiangles, il s’enfuit ( par la 4.Prop.) que GB
eft 4 BA, commcEFeltiFC; & deméme ,que
ABeftdi AG, comme CFeftd CE. Mais puifque
les Triangles AGH & CED fontaufhi dquiangles:
AGefti AH, comme CEcftd CD. Erpartanten
Raifon ¢gale, ABeftd AH, commeCFeft 2 CD,
Deméme, AH cit 3 HG, comme CD eft 4 DE.
Donc enfin en Raifon égale, GBefta GH, com-
me EF et 4 ED. Erainfilesdeux Figures ABGH &
CDEF, quifont équiangles, & quiont leurs Co-
tez autout des Ang'es €gaux proportionnaux , font
femblables , & femblablement pofées ; Cequ'il fal-
loit faire, & démontrer,

E353

03 . pRO
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PROPOSITION XIX,

THEOREME XIIIL

Les Triangles femblables font entr’eux en
Raifon doublce de leurs Cotez. de méme
Raifon.

€ fuppofe que les Trian- A

] g!ﬂ ABC & DEF, {cient

fembizbles ; que I'Angle D

BAC foitégal al'Angle D ;

I'Angle B a PAngleE; &

I'AugleCal'Ang'e F. Cela

étant, je disquelesTrian- B GCE F

ples ABC & DEF {ont I'und I'autre en Raifon dou-

Elc’c de keurs Corez de méme Ralon; c'eft A dire,

uayant trouvd une troificme proportionnelle aux

gcux Corez BC, EF : le Trangle ABC fera au
Triavgle DEF, comme BC fera i cette troifiéme
proportionnelle , par exemple a BG. Pour le prou-
ver, .

Mcnez du Point A au Point G laLigne droite
AG. Celapofé: .

Puilcue les Triangles ABC & DEF font fembla-
bles, AB eft 4 BC, comme DE eft 4 EF. Etpar-
tant cn Raifon alterne, ABeft a DE, commeBC

. eftaEF. Mais BCeftaEF, comme EF eft A BG,
par la conftruction. Donc AB cft iDE, comme
EFefta BG. Et ainfi les deux Triangles ABG &
DEFont un Angle égal dun Angle, {cavoir B égal
aE, & les Cotez alentour de ces Angles recipro-
quement proportionnaux : d'ou il fuit qu’ilsfont
€gaux, par la 1. Prop. Et partant le Triangle

ABC
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ABC feraau Triangle DEF , comme le méme Tri-
angle ABC eftau Triangle ABG. Or ces deux der-
niers Triangles étant de méme hawteur, le Frian-
gle ABC eit au Triangle ARG, comme BCcitd
BG, par la 1. Prop. Par confequers le Triangle
ABC cft aufliau Tnapgle DEY, comme BC eft d
BG, ceftadireen Raiton doubléede BCa EF ;Ce
qu'il falloir demontrer.

PROPOSITION XX
THEOREME XIV.

Les Polygones femblalles pepvent érre di-
vifex dans un nombre égal-de Triangles
[emblables entreux y € proportionnanx
a lewrs Touts o Er ces Polygones [ont
Pun a Pautre en Raifon doublée de leurs
Cotez. de meme Razfon,

% fuppofe que A
-} les Polygones A
* ABCDE & B NE

femblables ; eafor- G@K
te que 'Angle A
foit ¢gal 4 IAngle C P H I
F; I'Angc Bal'AngleG; I'Angle Cal'Angle H 5
PAngle DablAnglel; & I'Avgle Edl'Angle K. Et
deplus, que ABtoitaBC, comme FGa GH ;que
BC feitaCD, comme GH 4 HI; que CD{oitd
DE, comme HI41K ; & enfin que DE foit 2EA,~
comme 1K eft A KF. Ou bicn en Raifon alterne,
que AB {0iti¥G, comme BCcfta GH; que BC
O 4 {oit

FGHIK foient \

N
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?Oit iAGH, comme CD eft 3 HI; que CD foitd
HI, comme DEcft aIK ; & enfin que DE foitd
1K, comme EAefta KF. Cela érant, je dis pre-
mierement qu’on peut diviferle Polygone ABCDE
en autant de Triangles que le Polygone FGHIK.
Pour le prouver,

Prenez dans les A
deux Polygones
decux An lcsgé Jux, B 3 ) F
commel’'Anglc A,
&l'AnglcF;g&ti- G< ; ; 7K
rez des Points A &

Fauxautres Angles, C D H I
autant de Lignes droites que vous pourrez , comme
AC,AD,FH,FL. Celapofé:.

Puifque le nombre des Angles du Polygone
ABCDE cft égal au nombre des Angles du Polygo-
ne FGHIK : iigcfl évidentqu'il n'yaura ni plus ni
moins de Triangles dans 'un que dans I'autre,

Je dis en fecond lieu , que chaque Triangle du
Polygone ABCDE eft {emblable 2 un Triangle du
Polysone FGHIK ; parexemple . quele Tnangle
ABC eft femblable au Triangle FGH;; le Triangle
ACD au Triangle FHI; & le Triangle ADE au
Triangle FIK. Pour le prouver,

Puifque I'Angle Belt ¢gal i Angle G, & quele
Coté AB eftauCoté BC, comme FGAGH, par
fuppofition : il s’enfuit ( par la 6. Prop.) que les
deux Triangles ABC & FGH font ﬁ:milablcs , &
dquiangles. On prouvera de méme, queles deux
Triangles ADE & FIK font aufli femblables, &
équiangles. Et quant aux Triangles ACD & FHI:
puifque les Angles BCD & GHI font égaux, par
{uppofition ; fi on enretranche les Angles BCA &
GHF, qui ont ¢té prouvez ¢gaux , les Angles
reftans ACD & FHI feront auffi égaux entr’eux.
De méme, fi des Angles CDE & HIK, qui font
€gaux par {uppofition , on retranche les Angles

ADE
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ADE & FIK, quiontéid prouvez dgaux , les An-
gles reftans ADC & FIH feront aufli duaux en-
tr'eux ; & ainfi les deux Triangles ACD & FHI
font équiangles , par 12 32. du ¥. & par confequent
femblables. Et partant chaque Triangle d'undes
Polysones, eft femblable 4 un Triangle del'autre
Polyzone ; Ce qu'il fulloit démontrer.

Je dis en troifiéme lieu, que les Triangles des
deux Polygones font proportionnaux a leurs Touts;
¢'elt 2 dire, que comme un Triangle eft 4 fon fem-
blable , ainfi un des Polygones cft 4 I'autre. Pour
leprouver,

Puifque les Triangles ABC & FGH font fembla-
bles , le premier eftau fecond , en Raifon doublée
du C6té BC au Coté GH, par la Propofition pré-
cedente. Orpuifque BCefta GH, comme CDeft
A HI, parfuppofition: laRailon doublée de BC &
GH, eftlaméme quela Raiflon doublée deCD &
HI. Donc le Triangle ABC eftau Triangle FGH ,
en Raifon doublée de CDa HI. Mais le Triangle
ACD ¢rant femblable au Triangle FHI, 'un eft
aufli i I'autre en Raifon doubléede CDa HI. Et
partant le Triangle ABC eft au Triangle FGH,
comme le Triangle ACD eft au Triangle FHI. De
méme, le Triangle ADE érant femblable au Trian-
gle FIK , l'un clt A l'autre en Raifon doublée de
DEAIK: oubien parceque DEcftaIK, comme
CD eft 4 HI; le Triangle ADE eft au Triangle
FIK , en Raifon doubléede CD A HI, ¢’eft d dire,
comme le Triangle ACD eft au Triangle FHI, ou
comme le Triangle ABCau Triangle FGH, puif-

ue ces Triangles font aufli entr’cux en Raifon
oubldede CD A H1, commeiladié prouvé. Puis
donc que nous avons d’une pare plufieurs Trian-
gles, & autancd’aurres d'uncautre pare, qui font
entr’eux en méme Raifon : il {uit { parla 12.dus.)
que comme chaque Triangle d’une parteft a fon
femblable de I'autre part, ainfi tous les Triangles
0O g d'une

[
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d'une part font 4 tous les Trianglesde I'autre,, c'eft
adire, ainfi l'un des Polygones eft 4 'autre Poly-
one; Cequ'il falloit encore démontrer.

Jedis en dernier licu, quele Polygone ABCDE
cft au Polygone FGHIK, en Raifon doublée de
- leurs Cotez de méme Raifon ; par exemple , en
Raifon doublée de CD a HI. Pour I prouver,

. Le Polygone ABCDE eft au Polygone FGHIK,,
comme chaque Triangle eft 2 fon femblable , com-
meil vient d’éere prouvé. Or chaque Triangleefta
fon femblable en Raifon doublée de CD a HI, com-
meil 2 auffi été prouvé. Donc le Polysone ABCDE
cftau Polygone FGHIK , en Raifon doublde de CD
i HI; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXI,
THEOREME XV

Les Figures rehiligiies [emblables & ums
méme, font [emblables entr'elles,

\JE fuppofe que laFi-

gure rechligne A
{oit femblable 3 la
FigurereQiligne B; &
ue la Figure redtili-

qnc: C foitaufli fembla-

glc ala Figure recliligne B. Cela érant, je dis que
les deux Figures A & C font femblables entr’elles.
Pour le prouver .

Puifque lec deux Figures A & B font femblables,
Tes Angles dela Figure A font égaux aux Angles de
laF:qure B, parla1, Definition. Et puifque la Fi-
guie Ceft femblablea la Figure B, les Angles dela
Figure C font aufli ¢gaux aux Anglesde la méme

Figure
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Figure B. Et parrant les Anglesde la Figure A fone
dgaux aux Angles dela Figure C. D'aillears , puif-
que les Figures A & B font femblables: les Cotez
qui font alentour des }}ltglcs delaFigure A, fone
proportiommaux aux Cotez qui font alentour des
Angles qui leur font égaux dans Ja Figure B, parla
1. Definition. Et de me¢me, puilque les Figures B
& C font femblables : les Cdtez qui font aurour des
Angles de ]a méme Figure B, fom aufli propor-
tionnaux aux Cotez qui font aurour des Angles qui
leur font ¢gaux dans la Figure C. Dodil fuit ; que
Ies Cdtez qui fonrautour des Anglesde [a Figure A,
font proportionnaux aux Cotez qui font autour des
Angles qui leur font égaux dans la Figure C. Et
partant les Figures A & € font femblables ; Ce qu'il
falloit démoantres.

GAL IRV IND

O 6 P R O~
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PROPOSITION XXIL
THEOREME XVI

Si quatre Lignes droites font préportim-
nelles, les Figures (embiables & [(em-
blablement pofées fur ces Lignes, fe-
ront auffi proportionnelles: Et fi qua-
tre Figures [emblables €~ (emblable-
ment pofées [ur quatre Lignes droites,
fomt proportionnelles, ces quatre Li-
gres droites [eront auffi proportionnel~
les.

E fuppofe premicrement que les quatre Lignes
J_ AB, CD, EF, GH , f{foieat proportiong:?el-
les ; & que les Figures ABI, CDK , & les

Figures

| 8
EM,GO) K
foient : ) .
abla- L M-
feme - N OT.V
fembla- | I
blement

oces A BT DE FG HR

P .

fux cesquatre Lignes. Cela érant, je dis que ces
quatre Figures font proportionnelles; c'eft 4 dire
que ABlefti CDK, commeEM eft 4 GO. Pour
le prouver.

. Puilqueles Figures ABI & CDK f{ont femblables:
ABlefta CDK ,” en Raifon doublde de AB a aCBS,

par




LIVRE SIXIEME, j3:5
parla 20, Prop. Et pui|f ue ABetdCD, comme
EF eft 4 GH, par fuppofition : Ja Raifon doublce
de AB4 CDeftla meme que la Raifon doublde de
EF 2 GH. Deméme, puilqueles Figures EM &
GO font femblables: EM eft 2 GO, en Raifon
doubléede EF i GH. Partant la Figure ABI eft 4
la Figure CDK , commelaFigure EMeft 4 la Fi-
gure GO, parla ri.dug. Cequiil fulloit démon-
trer. .

Je fuppofe en fecond lieu , que les quatre Figures
ABI, CDK, EM, GO, qui font femblables &
femblablement pofées fur les quatre Lignes droites
AB, CD, EF, GH, foient proportionnelles.
Cela étant, je dis que ces quarre Lignes font autli
proportionnelles. Pour le prouver,

Suppofons que RS foit une quatri‘me propor-
tionnelle aux trois Lignesdroites AB, CD, EF,
par la 12. Prop. & que la Figure RSV'T ddcrite fur
cetee Ligne , foit femblable & femblablement po-
fée & la Figure EM, oud GO, par la 18, Prop.
Cela pofé:

Par ce qui vient d*érre démontré , comme ABI
ferad CDK, ainfiEM feraa RV. Mais ABI eft
aufli 4 CDK, comme EMefta GO, par fuppofi-
tion. DoncEMeft iRV, comme 4 GO, D’on il

“fuic (par la 9. Prop. du 5.) que les Figures GO
& RV font égales. Maiselles fontaufli femblables ,
ar la conftruction ; partantles Lignes GH, RS,
Fur lefquelles elles font décrites , font égales. Com-
me donc la Ligne RS eft une quarriéme Proportion-
nelle aux trois Lignes AB, CD, EF: la Ligne GH
fera auffi une quatriéme proportionnelle aux mé-
mesLignes ; c'cft ddire, que ABferaa CD, com-
me EF 4 GH; Ce qu'il falloitdémontrer.

07 PRO-
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PROPOSITION XXIII
THEOREME XVIL

Les Parallelogrammes c'quiangie.r fent en-
tr'eux en Raifon compoféc de celles de

- lewrs Cotez,

E fuppofe que les
J Paraﬁelog?ammcs ,A- D H
AC & CF foient LB c G

dquiangles , & . que
¥ Angle BCD foit égal
a I'Angle ECG. Cclla I
émnt, je dis que le
. Paralleivgramme’ A LKL
eft au Parallelogramme CF, en Raifon compofdée
deBCiCG, & deDCa CE.. Pour le prouver,
Difpofez ces deux Parallelogrammes enforre que
Jeurs Cotez BC, CG, ferencontrentdireétement
au Point C; par méme moyen les deux autres €6-
tez DC, CE, concourront aufli dire¢tement , par
la Remarque de la 15.du 1. Prglongez les Cortez
AD, FG, jufqu’i ce qu'ils fe rencontrent au Point
- H. Puisayant prisd difcretion la Ligne 1, faites
(parlaxz. Prop.) quecommeBCeftaCG, ainfi
IaLigneIfoitala Ligne K ; & comme DC eft 3
CE, ainfilaLigne KfoitalaLigneL. Celapofé:
Puifque lcs %?gnes AH, BG, font paralleles,
. & queles Lignes ED, FH , font aufli paralleles: la
Figure DG eft un Parallelogramme. Et puifque
les’ Parallelogrammes AC, DG, font de méme
hauteur: ACeftd DG, commeBCaCG, parla
1. Prop. Mais comme BC eft 3CG, amfilefta
K, parlaconftruction. Donc AC eftd DG, com-
: me

E F
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me I eft 3 K. De méme, puifque les Parallelo-
grammes DG, CF, fontde méme hauteur: DG
_efta CF, commeDCefta CE. OrDCefta CE,
comme K eft 4 L, par la conftruction. Partant
DGeftaCF, commeKeftaL. Nousavons donc
trois Grandeurs AC, DG, & CF, d’une pare,
& trois Grandeurs I, K , L, d'autre part, lefquel-
les prifes deux A deux font proportionnelles. Par-
tant en Raifon égale elles feront encore propor-
tionnelles, parlaz2. Prop.du 5. Et ainft le Pa-
rallelogramme AC fera au Parallelogramme CF,
comme I eft A L. Maisla Raifonde1a Left com-

of¢e des Raifonsde Id K, & de KL, qui {ont
res mémes que Jes Raifonsde BCA CG, & de DC
a CF. Doncle Parallelogramme AC eft au Paral-
lelogramme CF, en Ratfon compofée de BC 3
CG, &deDCa CE; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXIV.
THEOREME XVIIL

En tout Pﬂallelagmmme, les Parallelo~
- grammes qus font alentour dw Diame-
tre, ¢ qui omt un Angle commun
avec lui, lui [ont [emblables, ¢ fem-
* blables entr’eux. :

les Patallelogrammes GE , FH, foient alen-
tour de fon Diametre BC, & deplus, qu'ils
_ayentles Angles B & C communs avec lui. Cela
érant, jedis premierement que les deux Parallclo-
grammes GE , FH, font fernblablesau Parallelo-,
gramme AD. Pour le prouver, . Les

]E fuppofe le Parallelogramme ABDC, & que
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LesAnzles GCE & FBH, qui font les oppofez
dans i Tara‘leio ramme AD, font€gaux entr'eux,
paria :4. Prop. du 1.Or les Angles GIE & FIH font
cgaux a ces premiers An rlesy puis qu'ils leur font
azili opyotez dans les Paralielogrammes GE & FH.
Etpartant ces quatre An- C

gles {ont égaux entr'eur,
De forte que les trois Pa- G\E D

rallelogrammes AD, GE, I

FH, ont ddja chacun H
deux Angles égaux a A F

deux Angles. Diailleurs, B

puiique Tes Lignes AB, GH, font paralleles, par
fuppofition , & que la Ligne droite CGA tombe
deilus : 'Angle exterieur CGI «ft égal 4 fon oppo-
feinterieur A, parla29.Prop. du 1. De méme 5
puifque les Lignes AC, FE, font parallcles, &
quela Ligne BA tombe deflus: 1'Angle exrerieur
1FB eft encore €gal 4 fon oppoté interieur A. Et
ainfi les trois Angles G, A, F, font égauxen-
tr'eux. Erparce que I'Angle E eft €gal a fon oppo-
fée G; quel’Angle Deft égala fon oppofé A; &
quel’Augle Heft égal i fon oppofé F, par la 34.
 Prop.dur: ces trois AnglesE, D, H, font aufft
dgaux entr'enx. Voild donc encore les deux An-
g:l’cs reftans d'un deces Parallelogrammes , égaux
aux deux Angles reftans de chacun des deux autres.
Et par confequent ces trois Parallelogrammes font
dquiangles. Deplus, les Triangles CGI & CAB,
qui ont déjales Angles G & A ¢gaux , ayant enco-
re I’ Angle GCI commun, font équiangles , par la
32.Prop. dut. Etpartant (parla4. Prop.) CG
eftda GI, comme CAeft 2 AB. Sibienque les Pa-
rallelogrammes GE & AD ¢rant équiangles , &
leurs Cotez alentour des Angles égaux , propor-
tiornaux : I'un cft femblable 4 lantre. Detmé-
me, les Triangles IFB & CAB, qui ont déja les
AnglesF & A dgaux , ayant encore l'AngIe FBI

com-
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commun, font aufli équiangles, parla 32. Prop,
du 1. Et partant { par la 4. Prop.) IF et A FB,
comme CA eft 4 AB. Sibien que les Parallelogram-
mes FH & AD ¢érant apffi équiangles, & leurs Co-
tez alentour des Angles égaux, proportionnaux: -
I'un eft auffi {femblable i 'autre; Ce qu'il falloie
démontrer. P

Je disen fecond lieu, queles Parallelogrammes
GE & FH font femblables entr’eux. .

Car puis qu'ils font tous-deux femblables au Pa-
rallelogramme AD, il s’enfuit { parla 21.Prop.)
qu'ils font aufli femblables entr’eux ; Cequ'il Fal-
loit démontrer.

PROPOSITION XXV.
PROBLEME VIL

Denx Figures reftilignes étant donnees , en
décrire une troifieme , [emblable s Pune
&~ égale & lantre.

E fuppofc que les deux v
] Fig‘:}:'cs/;’BC, &D, Kz T B
. foient donndes; & \w\
" je propofe d’en décrire \{
une troifiéme , fembla- G /
ble 4 laFigure ABC, & A C

€galed la Figure D, Pour -
le faire., H EF

Décrivez (par la 44. - D \
Prop.dut.) furlaligne g
AC le Parallclogramme Reétangle AF, égal i la
Figure ABC. Puis (par la 45.Prop.du1.) décri-

vez fur AE leParallelogramme AH , éygalalaFi-

gure donnée D. Aprds celadéerivez fur GCle dccmi-
‘ cr-
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Cercle GIC ; & apresavoir ¢levé au Point A la Per.
pendiculaire Al fi longue, qu’clle rencontre la Cir-
conference au Point 1: décrrvez ( par la18. Prop.)
fur AllaFigure AIK, femblabled la Figure donnce
ABC. Eralors jedis que certe Figure AiK fera €ga-
le ala Figure donnée D. Pourle prouver, i
La Ligne Aleft moyen- XK .
ne proporaonnelle enire ID
AC, & AG. par la 13. v\
Prop. c’elt  dire , que N )
ACeftz Al, comme AL G/ , 'c
eft 4AG. Et par confe- l A
quent AC eft 4 AG, en
Raifon doublée de ACa H B F
Al Or les Figures ABC Q““\ .
& AIK érant femblables, -
I'unz et a l'autre en Raifondoublédede AC a AT,
parla1g. & 20. Prop. Doncla Figure ARCeltdla
Figure AIK, comme AC ¢ft 4 AG. Duilleurs,
: puifque les Parallcic(;tammcs AF, AH, foot de
méme hautcur: comme AC cft i AG, ainfi AF
et a AH. Partant la Figure ABC cft 4 la Figure
AIK, comme le Parallelogramme AF eft au Paral-
lelogramme AH. Et'en Kaifon alterne, la Figure
ABC eft au Parallclegramme AF, comme la Figure
AIK: eft au Parallelogramme AH. Or la Figure
ABCeft égale au Paraliclogramme AF , par la con-
ftruction. Donc la Figure AIK cft anih dgale an
Parallelogramme AH. Mais le Parallelcgramme
AH eft égal a1a Figuredomée D, par haconfbruc-
tion. Doncla Figure AIK eft aufli ¢galed la Figure
dounée D ; Ce qu'il falloit faire, & démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XXV1I
THEOREME XIX

Si d'un Parallelogramme on retranche un

Parallelogramme [emblable €& fembla-

_ blement pofe an toral , & ayant un An-

glecommun aveclus: le Parallelogram-

me retranche (era alentour du Diametre
du Parallelogramme total.

[E fuppofe que du Parallelo- {E D
gramme ABCD l'on ait re-
tranché le Parall-logramme G
GE, qui lui eft femblable & fem- F
blablement pof¢, & quial’An-
je {32 E commus avec ur, Ce-
aéeant, je dis quele Parallelo- B C
ogramme GE cftalentour du Diametre du Paralle-
logramc total BD ; c'eft d dire, qu’en menant une
Ligne droite du Point A as Poimt C, elle paflera
par’Angle F. Pourleprouver,

Sicela n’éroir, il faudroic que cetee Ligne paflat
par quelqu’autrc Point que par le Point ¥.- Suppo-
fonsdonc, s'ilcft poffible, que ce foir par le Point
H, comme faitici AHC. Celapofé:

Entirant la Ligne HI parallele 2 AE , il s’enfui-
vroit que le Parallelogramme IE feroit alentour dy
Diametre du Parallelogramme BD. Or ces deux
Parallelogrammes ont I'Angle IAE commun. Et
partant ( par la 24.Prop.) leParallelogramme IE
feroit femblable au toral BD. Mais le Parallelo-
gramme GE eft (uppof€ {femblable au toral BPD.

ar

- 3>
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Par confequent le Parallelogramme 1E, & le Paral-
lelcgramme GE, feroient femblables, parlaag,
Prop. Et partant le Coté IH feroit au Coré IA,
comme le COté GF eft au C6:¢ GA. Or 1H eft égal
aGF, puis quiilsfontlesCotez AR TR 1D
oppofez du Paralielogramme
GH. Et parrant IA feroit aufli
¢galaGA, par la 14. Prop.du

s ceftadire a parue au tour;
cequi cft impoflible.” 11 eft donc
impotlible que la Ligne droite B
menée du Point A au Point C, paffeparailleurs
que par le Point F. Et par confequent , le Parallelo-
gramme GE eft alentour du Diamette du Parallelo-
gramme BD; Ce qu'il talloit démontrer.

PROPOSITION XXVII
THEOREME XX

F

Sion applique a une Ligne droite tant de
Parallelogrammes que l'on woudra ,
chacun defquels défaille dun Paralle.
logramme [emblatle 4 un autre qui eft
déja decrit [ur la moiti€ de cette Li-
gre: le plus grand de tous fera celus
gui [era décrit fur Pautre moitiéy le-
guel [era égal O . femblable au De-
faut.

JE fuprofc’quc la Ligne droite AB foit donnée;
qu'elle ait été coupée en deux €galement au
Yoint C; & que furlamoitié CB1'on” ait décritle

N Pagal-
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- Parallelogramme CE ; & qu'aprés cela 'on aic
achevé de ddcrire fur la Ligne AB le Parallelo-
gramme AE. Par ce moyen, il fera vrai de di-
1e, que le Parallelogramme AD fera appliqué ala
moitiéde la Ligne droite AB, & défaudra du Pa<
rallelogramme GE, décrit furl'autre moiti€ , &
auquel 1l eft égal, par la 36. Prop. du 1. Cela
drant, je dis que le Parallelo- E
gramme AD eft le plusgrand }r{__]_,)_,o
de tous ceux Tui peuvent éure >
appliquez fur laLigne AB, &
défaillansd’un Parallelogram-
me  femblable au Parallelo-
ramme CE, qui avoit été au-
%aravanr décr?t fur la moii¢ & CK B
CB. Pour leprouver,

Tirez le Diametre DB ; & ayant pris A difcretion
dansce Diametre le Point G, menez par le Point
GlaligneFGI parallele 3 AB, & la Ligne KGO
parallele a CD. Cela pofé:

Le Parallelogramme AG fera appliqué 4 laLi-
gne AB, & détaudra du Parallelogramme KI, le-
quel {parla24.Prop.) ferafemblableau Paralle-
logramme CE. 1l s’agit donc de montrer que le
Parallelogramme AD eft plus grand que le Paralle-
logramme AG. Pour le prouver.

Les Supplémens GE & CG font €gaux, par la
43.du 1. Sidoncon leur ajoiite le Parallelogram-
" me KI, le Parallelogramme KE féra égalau Pa-
rallelogramme CI. Or le Parallelogramme AP eft
auffi égalau Parallelogramme CI, par la 36. Prop.
du 1. puifqu'ils font fur Bazes- égales & entre mé-
mes Paralleles. Partantle Parallelogranime KE eft
¢gal au Parallelogramme AP. Donc enleur ajoit-
tant [e Rarallelogramme commun CG, il s’enfuivra

ue le Gnomon LNM fera égal au Parallelogramme,
AG. Or leParallelogramme CE ch plus grand que
le Gnomon LNM, quin’eft que {a partie; & par
con-
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confequent > il eft plus grand que le Parallelogram-
me AG. Douilfuit, que le Parallelogramme AD,
qui eft égal au Parallelogramme CE , eftaufli plus
grand que le Parallelogramme AG ; Ce qu’il falloit
démontrer.

PROPOSITION XXVIII
PROBLEME VIIL

Une Ligne droite étant domnée y y appli-
guer un Parallelogramme égal a4 une
Figure rechiligne donnée, ¢ defail-
lant dun Parallelogramme j'embléb[e a
un Parallelogramme donné: Mais 3l
faut gque la Figure donnée ne (oit pas
plus grande gu’'un Parallelogramme ,
qui étant appliqué & la moitié de la Li-
gne donneée, [eroit (emblable au Paral-

lelo gramme donné, :

E fuppofe quelaLignedroite AB, la Figure C,
& le Parallelogramme D, foient dounez ; &
que cetie Figure nefoit pas plus graude que le Pa-
rallelogramme AF , qui eft décnt fur la moitié de
la 1igne AB, & qui eft {cmblable au Parallelo-
%amme douné D. Etje propofe d'appliquer 3 la
1gne AR un Parallelogrammie-égal a la Figure
donnde C, & défaillant d'un Parallclooramme tem-
blable au Paral lelegramme donné P. Pour le faire,
Déenivez {ur EB, moitid de la Ligne donnée,
leParaliclogramme EG, femblable au Pagallclo-

g ram-
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oramme donné D. Puis achevez de décrire fur la
Ligne AB le Parailelogramme AG. Par ce moyen
AY fera un Parallclogramme appliqué a la Ligue
AB, & défaillantdu Parallelogramme EG fembla-
ble au Parallelogramme donné D. Or ce Paralle-
logramme AF, quieft décric fur la moitié de la
Ligne AB, ou il eft égal a la Figure donnnécC,
ouil eft plus grand ; -
car il ne doit pas

écre plus pedit, par

la fuppofition. $'il IM
eft égal, on aura .

fait ce qu'il falloit C XKL

faire ; s'il eft plus

rand, trouvez (par H F o] G
a 2. Remarque de
la 45. Prop. du 1.)
I'excez dont cette O./ NI V\T}Bd

Figure C eft furpal- R
fée par le Parallelo-
logramme AF, on A E S B
par EG, qui lui eft égal, par la 36. Prop. dur.
Puis (parlazs. Prop.) décrivez le Parallelogram-
me KM, égalacdtexcez, & quifoit femblableau
Parallelogramme donné . Puis ayant pris FO ¢ga-
leaIM, & FN égale'd 1K : menez par le Point O
la Ligne OS parajlelc A FE , & par le Point N la Li-
Fnc QR paralleled AB. Alors je dis que le Paralle-
ogramme AP, qui eft appliqué a la Ligne donnde
AB, eft gal 4 laFiguredonnleC; & que le Pa-
rallelogramme SR doutil et défaillant , eft fem-
blable au Parallelogramme donné D. Pour le prou-
ver, ‘

Puifque les Paraliclozrammes EG & KM ont été
faits (emblables au Parallelogramme douné D, ils
font {femblables entr’eux p?u la21.Prop. & I’'An-

le NFO eft ¢gala I’Angle KIM. Drailleurs, les
igues FO , N, ayant €ié prifes égales aux Li-
gnes
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nes IM , IK : le Panallelogramme NO cft dgal &
%cmblable au Parallelogramme KM , & par confe-
quent aufli au Paralle%ogrammc EG; avec lequel
ayant I’ Angle NFO commun, il s’enfuit ( par la 26.
Prop. ) que ccs deux Parallelogrammes font alen-
tour du méme Diametre. Etpartant, tirant la Li-
gne droite EB, elle )
paflera par le Point

P. Dailleurs , le
Parallelogramme

NO érant égal au-
Parallclogrammc

KM, quieftl'excez

dont le Parallelo- H F o G
ramme EG furpafle K

ﬁ\ Figuredonnée C: T

il s'enfuit que le N/ VN

Gnomon TV eft égal O,/ < I \F§< J R

a la Figure donnée

C. Maintenant, les A E S B

Supplémens EP & PGfont ¢gaux, par la43.du .
Donc en leur ajolicant le Parallelogramme com-
mun SR, le Parailelogramme ER feradgal au Paral-
Ielogramme SG. Or le Parallelogramme AN eft
¢gal au Parallelogramme ER, parla 3 6. du 1. Donc
le Parallelogramme AN eft auffi égal au Parallelo-
amme $G.  Sidonc onajoiite d ces deux Touts
e Parallelogramme EP ; ils'enfuivra que le Paral-
lelogramme AT fera €gzal au Gnomon TV. Mais le
Gnomen TV aété prouvé ézald la Figure donnde
C. DoncleParallclogramme AP eft auffi égal & la
Figure donn¢e C. Deplus, le Parallelozramme
SR ¢rantalentour du Diametre du Parallelogram-
me EG, lui eft funblable, par la24. Prop. 1l
eft donc auffi fembl:ble au Parallelogramme don-
néD, par la21. Prop. Qui eft tource qu’il falloit
faire, & dcmontrer, v

P R O-

\
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PROPOSITION XXIX.
 PROBLEME IX

Wne Ligne droite érant donnée, y appli-
quer un Parallelogramme égal 4 une
Figure refliligne donnée, ¢ excedant
d'un Parallelogramine [emblable 4 un
Parallelogramme donné,
JE fufpofc quelaLignedroite AB, la Figu’rc C,
& le Parallelozramme D, foient donnez; &
> jepropofed'appliquer dlaLigne AB un Paral-
lelogramme égal a la Figure donnée C, & exce-

dant d’un Parallelogramme femblable au Paralle-
“logramme donné D. Pour le fuire,

F GM

A— R
: L ON

Coupez la Lizne AB en deux dgalement au Point
E; & furlamouié EB déerivez ( parla 8. Prop.)

le Parallelogramme EG, {emblable au Parallelo - - -

gramme donné D, Puis ayant déerit (parla 45.
Prop. du1.&parlazg.Prop. dece Livre) le Pa-
zallelogramme HIK , dgalalaFiguredonnée C &
au Panallelogramme EG , pris enfemble , & fembla-
ble au Parailelogramme donné D: prolongez le
COoté FGvers M, & FE vers L, cuforte que FM

Tome I. P toit
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oitégal 11K , & FLa IH. Cela fait, menez par
le Point M la Ligne MN parallele 4 FL; par le
Point L fa Lizne LN parallele d AB; & par ie
Toint A, laLigne AS parallele i FL: & prolon-
gezlaLigne AB jufqu'en P» & la Ligne LN juf
qu'd ce qu'elle rencontre la Ligne AS au Point S,
Cela drane, je dis que le Parallelogramme SP , qui

F_GM
{Dj\/ I X
Q
/ L
A ER ]\:"‘m
_ le

i
S—/T1—D0ow

eltappliqué a laLigne donnée AB , cft égal 3 la Fi--
gure C; & que le Parallelogramme OP, dont il
¢t excedant, eft femblable au Paralielogramme
donné D. Pour le prouver , .
Puifque les Parallelogrammes EG & HK ont dté
faits femblables au Parallelogramme donné D, ils
font femblables entr’eux , farla21. Prop. & I'An-
gle HIK eft ¢;al 4 I'Anale EFG. Erd’autant que les
CotezEL , FM, du Paralelogramme LM, out été
pris égaux aux Cotez HI, 1K, du Parallelojramme
HK: le Parallelogramme LM eft ¢gal & femblable
au Parallelogramme HK , & par confequent aufli
femblable au Parallclogramme donné D, & au Pa-
rallelogramme EG. Deplus, les Parallelogrammes
LM & EG drant femblables, & ayant l'Allgﬁf Fcom-
mun, ils fontalentour du méme Diaroetre FBN,
parcla 26. Prop. D'ailleurs, le Parallelogramme LM
érant c’gal au l’araﬂelogtamme HK, quiaéré fait
égal d fa Figurc donnde C & an Parallelogramme
EG: il s’enfuit que le Parallelogramme LM eft auffi:
€gal i la Figure donnée C & au Parallelogramme
EG ; & par confequent que le Gnemon QR eft écal
ala
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# la Figure donnée C. Maintenant,d autant que (par
la 43. du1.) leSupplément GPeft €gal auSupplé-
ment EO, & quele Parallelogramme AL eft egald
EO,parla 36. du 1: il s'enfuit que le Parallelogram -
me AL cft auffi égal au Supplément GP. Et partant
en leur ajofitant le Parallelogramme commum LP,
Ie Parallelogramme SP fera égal au Gnomon QR.
Or ce Gnomon a été prouvé égald la Figure donnée
C. Parwant le Parallelogramme SP , qui eftappli-
qué i la Lignedroite donnée AB, eftégaldla Figu-
re donnde C. Etd’autant que le Parallelogramme
O, dont le Parallelogramme SP excede, eft
femblable au Parallelogramme LM, par la 24.
Prop: il eft aufli fmblable au Parallelogramme
donné D 3 Qui eft tout ce qu'il falloit faire, & dé-
montrer,

PROPOSITION XXX.
PROBLEME X

Couper une Ligne droite donnée, [elon la
moyenne ¢~ extréme Rasfon.

E fuppofe que laLigne C. - B
droite AB foit.donncée ;
& je propofe dela cou- ¥ G_H
per felon la moyenne & ex- | X
tréme Raifon. Pour le fai- :
re, =
Décrivez fur la Ligne D & A F
AB le Quarré AC. Coupez le Cbté AD en deux
égalementau Point E. Du Point E au Point B me-
nez la Ligne droite EB. Prolongez la Ligne EA
vers F, & prencz EF égaled EB. Enfuite, décri-
crivez fur AF Ic Quarié AH, & prolongez HG
D vers

\
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vers . Celaérant, jedisquelaLigne ABeft cou-
pée au Point G felon la moyenne & extréme Rai-
fon, c’eftddireque ABeft AAG, comme AG cft
4 GB. Pour le prouver, .

Par cette conftruction, & par le raifonnement
de la 51. Prop. du z.il eft évident que le Reétan-
gle IBcft égalan Quarrd AH. D’ouilfuir, par fa
14. Prop. de ce Livre, que comme CB, ou AB
fon égale, et 4 AG, ainhi GH, ou AG fon ¢ga-
le, eita GB; Cequ'ilfalloit faire , & démoncrer.

PROPOSITION XXX1
THEOREME XXI

Si fur les trois Cotez d’un Triangle Re~

" &angle font décrites trois Figures fem-
blables ¢ [emblablemens pofees: celle
_qui cft décrite fur le Coré qui [otitient
U Angle droity eft égale aux denx an-
tres,

E fuppofe ‘quc Ie Trian- _
gle ABC foir Re@tan- A H

P

gle; que I'Angle BAC G~
toit droir; & que (ur les /xm : '
trois Cotez AB, AC, BC, /B

foient décrites les trots Fi- K i€
§ures FA, Al, EC, qui .
oient femblables & fembla- E D

biement polées: Celatant, ‘
je dis que la Figure EC, décrite fur le Coré
BC, qui foltient I'Angle droic BAC, eft dgale

aux
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aux deux autres FA & Al. Pour le prouver,
Abaiffez du Point A la Ligne droite AK ,. per-

rendxculai;e idla Ligne BC. Cette Ligne AK ( par

a 8, Prop.) divifera le Triangle ABC en deux
Triangles (emblables entr’eux, & au total ; & les
Cotez AB, BC, CA, quifofiicnnent chacun un
Angle droit, feront homelogues, ou de méme
Railon, Enfuite dequoi (par la 19. Prop.} le
Triangle AKB eft au Triangle ABC, en Raifon
dotbidede ABa BC. Orles Figures FA, EC, qui
font {uppof€es femblables , font aufli I'une 3 l'antre
en Raifon doublée de ABABC, parlazo. Prop.
de ceLivre. Er parrant le Triangle AKB oft au
Triangle ABC, comme laFigure FA eft 4 la Figu-
re EC, Drailleurs, le Triangle AKC eft au Trian-
%lc ABC, en Raifon doublée de AC i BC, par

a 19. Prop. Mas { par la 20. Prop.) la Figure
Al cft aufli 4 la Figare EC, en Raifon doublée
de AC & BC. Parant le Triangle AKC cft au
Ttiargle ABC, comme la Figure Al eft aJa Figure
EC. Neusavons donc fe Triangle AKB, premie-
“re Grandeur, quiclt ay Triangle ABC, feconde
Grandevr, comme la Figure FA, troifiéme Gran-
deur, cft 4 la Figure EC, quatriéme. Deplus,
" nous avons Je Triangle AKC), cinquiéme Gran-
deur, quieftalafeconde ABC, commela Figure
Al, fixi¢me Grandeur, eft 4 la quatriéme EC,
Partant {parle24. Prop. du §.} comme la pre-
micre Grandeur AKB, & la cinquieme AKC,
prifescnfemble, fourd la feconde ABC; ainfi la
troifiéme FA , & lafixi€me Al, prifes enfemble,
foméhquamémc EC. Or la premiere AKB, &
Ia cinqui¢me AKC, prifes enfemble, font ¢gales
a la feconde ABC, pmfqu’elles conviennent. Dceng
Jaticificme FA, & Ia fixi‘me Al, prifes enfem-
ble, fantaufli galesala quatriéme EC; Ce qu'il
falloit démontrer.

Py P RoO-
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PROPOSITION XXXII.
THEOREME XXIL

Si deux Triangles, qui ont deux Céotez,
proportionnanx & deux Cotez o font dif=
pofez de telle forse qu'ils faffent un An-
gley & queleurs Cotez bomologues [osent
parallcles : les deux autres Cétez fe
rencontreront direStement.

les deux Trian-

gles AIC, &
DCE, le Coté AB
foit an Coté AC,
tommele Coté DC | ‘ :
cftau Coété DE; & (3 B
que ces deux Triangles foient difpofez de telle forte
qu'ils fafient I'Angie ACD ; & que leurs Gotez ho-
mologues fotent paralleles, ceft ddire que le Co-
té Al foit parallelean Cotd DC, & le Coté AC au
Co:¢DE. Cela érant, je dis que les deux autres
Cotez BC, CE, fe rencontreront diretement.
Pour le prouver ,

Puifque fa Ligne droite AC tombe furles Lignes
AB, IC, qui font paralleles par fuppofition:
I'Angle ACD eft égal aI’Angle A, quilui eft op-
pof¢alternativement , parla 29. Prop. du 1. De

- méme, puifque la Ligne droite CD tombe fur les
deux Paralleles AC, DE: I'Angle D eft égal 3 fon
oppol<alternativement ACD. Et partant les deux
Augles A & D fout égaux entr’enx. Erpuifque les

' Carez

jf fuppole que dans A
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Corez qui fontaleatour de ces Angles, font pro-
portionnaux, par {uppofition: lesdeux Triangles
ABC & DCE font équiangles, par la 6. Prop.
Par confequent I’ Angle B eft égal 4 I'Anzle DCE
& V' Angle ACB ¢gal aI' Angle E. Maintenant, puil-
quel’Angle DCE et égalal'Angle B: fi I'on ajoi-
teal'un'Angle ACD, & alautre 'Angle A, qui
font égaux: les deux Ansles DCE& ACD, oun
bien) Anglefeal ACE, feront égaux aux deux An-
glesB& A; & en leur ajoﬁtam derechef I'Angle
commun ACB, ils’enfuivra que les deux Angles
ACE & ACB feront égaux aux trois Angles da
Triangle ABC, c'eft adired deux droits, par la
32.duz. D'onilfuit (parla 14.Prop.du1.)que
les deux Lignes BC, CE, fe rencontrent direte-
- ment; Ce qu'il falloit démonzrer. :

PROPOSITION XXXIII,
THEOREME XXIIL

Aux Cercles Cganx 5 les Angles conflituez,
au Centre, ou 4 la Circonference, [ont
entrenx comme les Arcs qui les [outien-
nent 5 © les Selteurs [ont auffi entr’enx

* comme ces Arces.

foient égaux ;* & que les Angles BDC & FHG
{oient conftituez aux Centres de cesdeux Cer-
cles. Celadrant, j2dis queI'Angle BDCeft al’An-
flc FHG, commel'ArcBCeft 4 I'Arc FG. Pour

e prouver , ..
Menez une Ligne droite du Point B au Point C,
P4 & une

JE fuppole que les deux Cercles ABC, & EFG,

1
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& une autre Ligne droite du Point F au Point G.
Puis appliquez 4 la Circonference du Cercle ABC
autant de Lignes qu'il vous plaira, égales 4 BC,
telle qu'eft par exemple la Ligne CI. De méme,
appliquez i la Circonference du Cercle EFG au-
tant de Ligres qu'il vous plaira, égales a FG, rel-
Jes que font GK, KL; &irez les Lignes droites
DI, HK, KL. Celapofé:
Puifque
les Lignes

A

droites BC,
Cl, font
€cales:les 1
Arcs BC,
Cl, dont
elies font

C

B M

z
5

les Sotiten- Fao G
dantes ’ N
‘font c’%aux, ar fa 28. Prop. du 3. Enfuite de-,
quoi, les Angles BDC & CDI font aufli ¢gaux, par
Ia 27. Prop. du méme Livre. Deforte que I'Angle
BDI eftautant multiple de ' Anzle BDC, quieftla
-premiere des quatre Grandeurs qu'il s"azitde mon-
trer éure proportionnnelles , quel’ Are BCIeft mul-
tiplede I'Arc BC, quieft la troifiéme de ces mé-
~mes Grandeurs, D'ailleurs, puifque les Lignes
droites FG, GK, KL, fontégales: les Arcs FG»
GK» KL, dontellesfont les Sotitendantes , font
égaux, parla18. Prop. du 3.Enfuite de quoi, les
Angles FHG, GHK, KHL, font aufl: égaux,
paxla 27. Prop. du méme Livre. Deforte que I'An-
gl¢ FHL eft autant multiple de I'Angle FHG ,
gui eft la fecondedes quatre Grandeurs qu'il s'agit
¢ montrer érre proportionnelles , que 'Arc
FGKL eft multiple deI’Arc FG, qui eft [a quarrié-
“me deces mémes Grandeurs. Or 2 I'Angle BDIeft
égal il Angle FEL,'Arc BCIs'enfuitégal d 1 Arc
FGKL, parlaa6.Prop.du 3. Ec fi I'Angle Blc)é
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eft plus grand quel'Angle FHL, I'Arc BCl eft aufli
plus grand que I'Arc FGKL. Er enfin fi I'Angle
BDleft moirdre que 'Angle FHL , I'Arc BCI eft
auili moindre quel’ Arc FGKL. Etpartant ( par le
z. Axiemedu §. ; cesquatre Grandeurs font pro-

-portionnelics ; c'eft d dire, quel’Augle BDC eft
al'Angle FHG, commel’Arc BCeltd I'Arc FG3
Ce qu'tl falloir premicrement d/mountrer.

Je dis en fecond lieu, que les Angles BAC &
FEG, qui font conflituez aux Circonferences de
ces Cercles font encore entr'eux ‘comme 1'Arc BC
eftal'Arc FG. Pourle prouver , o

Les Angles BAC & FEG font les moitiez des
Angles BDC& FHG, parla 20. Prop. du 3. Et
par confequent ( parla 1g. Prop. du s.) 1'Angle
BACeftal’Angle FEG, comme 'Angle BDC cft
3 FAngle FHG. Or I'Angle BDC eft i I'Angle
FHG, commel'Arc BCeff al’'Arc FG, commeil
adtéprouvé. Ecpartant, 'Angle BACcltd I'An-

le FEG, comme I'Arc BC eit a I'Arc FG; Ce
qu'il falloic démontrer.

Jedisen troifiéme lien, que le Se&teusr DBMC
eft auSecteur HFOG, commel’Arc BCeft al’Arc
¥G. Pourleprouver, '

Puifque les Lignes BC , CI, font égales , & que
les Arcs BC, CI, qu’elles {oiitiennent , font ¢gaux :
il s’enfuit que les Segmens BMC, & CNI, font
aufli égaux entr'eux. Aquoy fi on ajoiite les Trian~

les BDC & CDI, quifont¢gaux, parla 4,.I?rgg_,
u 1. les Se&eurs DBMC & DCNI feront auffi,
égaux entr’eux, Deforte que le Secteur DBCI eft
autant mulsiple du Seteur DBMC, quieftla pre-
miere des quatre Grandeurs qu'il sagit de montrer:
étre proportionnelles ; quel’Are BCI elt multiple
de I'Arc BC, qui cft la troifiéme de ces mémes
Grandeurs. On prouvera de méme, que le Se-
¢teur HFGKL et autant muliiple du Seéteur
HEOG, quictt la feconde des quatre Grandeurs
A Py quil
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qu'il s’agit de montrer &re proportionnelles, que
VArc FGKL eft multiple de I'Arc FG, qui eft la
quatriéme de ces mémes Grandeurs. Or fi le Sec-
tcur DBCI eft égal au Se&eur HFGKL , I'Arc
BCleftaufli égala I’Arc FGKL; Si le Setteur eft
rlus grand que le SeGteur , 1"Arceft plus grand que
*Arc; Etfile Se@eur eft moindre que le Secteur,
PArceft anfli moindre que 'Arc. Donc (parlez:
Axiomedu §.) ces quatre Grandeurs (ont propor-
tionnelles ; c'cft d dire que le Seteur DBMCeft au
Secteur HFOG, commel’ArcBCeft i I'Arc FG;
Ce qui reftoit 2 démontrer.

I.LCorROLLAIRE

Puifque ' Angle d'un SeGeur et 3 I'Angle d'an
autre SeCteur , commel’Arcdel'unecft i I'Arc de
Fautre ; & quel’Arcefta'Arc, commele Secteur
eftau Secteur : il s’enfuit que commeI’Angle cft &
TAngle', ainfile Se&eur eft au Secteur.

I'l. COROLLAIRE.

Deplus, puifquele Cercle eft compofé de tous
Tes Secteurs qui peuvent étre autour defon Centre:
il eft évident que commela quantité des quatre An-
%ks droits qui peuvent étre autourdu Centre , eftd
a2 quantitd de I'Angle du Se&eur , ainfi la quantité
de tout le Cercle eft 4 la quantird du Secteur..

FBin des Elemens d Exclide..



