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A MONSEIGNEUR

a o
DESTRUEES,
EVESQUE ET DUC DE LAON,

PAIR DE FRANCE,
COMTE DANISY.

WONSEIGNEUR,

Entre foutes les connorffinces ausquelles L Efprit hu-
main [e peut appliquer , il w'y en a point qui ayent ples
de rapport d la Re/};gian gqueles Mathématiques. Toutes

les Sciences fé propofent également layecherchede la Ve~

ritly maisiln'y aqu'elles (enles qus fe puiffent vanter
inconteflablement de [avosr attesmte. En effer, fi la
“Religion, parleslumieres furnaturelles de 13 Foi , nowa
fait joxr d ce gus eff au-deffus de la portée de nos Efprits:
Les Mathimatiques s par le moyen de ce Flambean.in-
serieny €7 naturel gue Diew aallumé en nows , O dla
[rvesr des 7remiere: Yerstez, gcnemlc.f qus _[)mtem da-
bord anx yeusx de tout le monde, nous imtroduifent dans
. *
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EPITRE

snelongue [uite deplufienrs antres veritez s qus en dé-
pendent s €T qui ne [(ont pas moinscertasnes guelenrs
principes. Cette raifon [exle doit (uffire, MO NSEI-
G NEUR, pourfarisfaive le Public, [ur le choix que
7es faird’un des plus Ulnfires Frinces de PEglife , posr
Liuiconfacrey un Ouvrage tout confacré lut-méme o laVe-
¥ité ; CF qui appliguant niiye Efprit 2 desobjers guinont
rienqui flate les Sens, mas gue nows nelaiffons pasde
trouver infiniment agreables , a canfedesveritez gu'en
Y déconvre, pent mémes contyibuer ez quelque facon an
riglement de nos mears, en wows détachant des chofes
fenfibless qui font les canfes les plus ordinaives de leur
corruption, Déscetrepremiere onverture que je donnede
nieperfe , chacan [ansdoite y upplandit, & enchiref-
[fant w1ime pm\'rlcﬂ'w s me prévient dija ﬁfr tout ce que
fe puss avosr 4 dive d Votreglosre. Votre Wufire Nsm ,
MONSEIGNEUR, comme un nowvean Flambeau
gui [urprend & quibrille, fait Voir tont d'un conp les
nobles convenances guife rencontrent en mon deffein , de
metive cct Quvrage [ous une [f glovienfe protelison. Le
paffige eff aifé du Rang a la I’erﬁnne ; @‘l’a_n #apuas
plurot apprassvé de voir les veyitex Mathimatigues fous
Lazile favorable d'un des plus ]icrez De’;oﬁ'tmre.r de cel-
les dela Foiy qu'onles folicize, €5 moi avecelles, d'i-
_tre a Pabry d'nn [i beasn Nom  oii tout eff bgalement
grand & olide , majeftuens €T éclatant, Une Ambaffie-
dedans L premiere Conr du Monde Chrbtien , prolongie
ponr {4 guatriéme fou an deli des termes ordinasres , fast
Voir d tout {Unsvers, en i Perfonne de Monfeignenr
. Pitre Pere , une fidelité funs reprocne 5 une ﬁtgcﬂé con-
fornmée, wne capacité fans bornes. Ces Négotsntions
reitereés de Monfeignenr le Cardinal &' Effrées, Vitre
Oncle, & Rome, parordie de Sa Majeféé, dunsles con-
janbinres les plus délicates , oiila Politigue , aulfi bien
aue lz Nature y demandedens yenx , non pour Vosr plas
clasr, mass pour voir plas fearement , € avec plus d'é-
tendut , ne marquent-elles pasune diffintlion particu-
lieredemerste, €7 une confiance entiere en laforce &
en
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EPITRE
en ls prudence de fon génie, Et ne diroit-on pas, quele
Monargue le plus éclairé que la France ast jamass en 5
Plesnement content €7 [atssfast des [érvices de cesdens
Huftres Freres, (emble an milien de tant de grands Su-
jets wentrouver pas-un digne de lenr fucceder , fufques.
dce qu‘sﬂbcié dla Pourpredelun €7 rempliffant le me-
wsre de tom-les-desus , Voses alliez Vors-méme continmer
d foittenir L glosre de la France ; @ cellede Vos Ance-

resy [urcét augnfle Thiatre, uniquement defliné, ce
AT A ' 9

femble s dceus deVitre Nom, D'aillenys ces grands ¢
Sfamens Explosts, par o4 Mon sfeignenr ze ‘Maréc/:ml 5 Vi-
tre Oncle, commenga d f¢ fignaler , an(fités que Sa Ma-
jefté Peiis homoré de la Charge de Vice-Amiral, € que
lebrast de fes Canons afast retentir partont ; Et fur tout
ceprodie devalenr €5 de prudence qu’ sl fit paroitre i Ta-
bako » (oi tout cequi fembloit devosr concourir a fa perte,
Ia difpofitian des lieus o legrand mombre des Ennemss ,
celusde lewrs Puiffeans , la difficulté de les aboyder, le
Canon pointé pour lesr deffenfe » toute une Ifle en un mor
armte contre luy, (esbleffures mime €5 [es manfrages,
#w'ont [ervygu drendre [aVie plus illufire s & faVictosre
plws glories(e ) font Voir en [a Perfonne tant de conrage
O dintrépidut, de conduite ¢ de bonne fortune tout
enfemble.que ce Monde-ci [emble ne pas fuffire aux grands
O vaftes deffeins €5 a toutes les generexfes € bardies
entreprifesde Ceux de Vitre Maifin. Pardonnez , MON-
SEIGNEUR, cette double faillie de mon xéle , qus
we (fauroit diplaive qu’a Vitre modeflie § mats qui agrée-
vit fans doute d ces premieres Tbtes de tous les Ordyes de
PEtat, gui Vous ont ven [oktenir € prifider avec tant
déclat y dans la plus celebre Ecole du monde ; 08 Vous
avez commencé d jetter les premier.r fondemens , & faire
m_:rex‘rat'r les premieres ¢ perances de cette Grandeur ¢
Dignité gue Vo poffedex , €9 de toutes les antyes gui
Vous attendent , €7 anxquelles Voses pouvex filegitime-

ment afperer. Pole mémedire y que ' on a déjaven briller

&z Vorns pRr avance , toutes les margues @ tous lesca.

* radleres de cette future Grandesr, dans ces premieys
*
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EPITRE

effss de generofizé y de jufiice, € degraces, guevous
avex fast paroitre , déslentréiede Vitre Epifeopat. Il eff
bon, MONSEIGNEUR,qua’ tlenvefle guelgne mar-
qued la Pofferité; €T que ceux qui honoreront dans lés
fiecles avensr lamemosre de feu Monfienr Robanlt , (gue
Meffienrs Vos Freress les Margussde Canvres €7 de Te-
mines yavec les plus Grands de ln Conr , n'ont pas autre-
fots Aédaigné A avoir pour Maitre ) frachent , qu'elle a4
£1é affex chered un Prélat de Vitre rang , non [enlement
ponr agréer que [es Onvrages poftbumes paruffent foms fon
Nom ; mars pour donmer auffi accex 4 fesplus Proches
pour [ejuflifier Aevant Vons , &5 posr Vous obliger dmar-
quer delajoye de lenr innocence. Yen avois entrepris la
deﬁn]é 2 conime Bean-Peredsu Deffunt , € jen devrois
partagerlaréconnojffance avec les Vivans , fi Vos bontex
nem engageoient 4 btye entierement (7' fans partage,
& avec une vénération tyés-profonde

MONSEIGNEUR,
De Votre Grandeny

Letrés humble & trés-obeiffant
Serviteur,

CLERSELIER.
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PE ne doutepoint qu’il n'y ait bien des gens
X quitrouveront 4 redire auTitre que j'ai mis

#34 latéredece Livre, Oewvres pofthumesde
‘ Y Monfienr Robanlt, & 3 qui ce frontifpice
) é@ ne plaira pas. Et fi par hazard vous,qui lifez
B2 cect, driez de ce nombre, comme cela pour-
roitbienétre: je veux bien vous avertr ici dés I'entrée,
queni vous, ni tous ceux qui pourroient vous reflem-
bler , ne ferez pas les premiers qui y ‘adront trouvé 4
redire, puis que moi-méme jel'ai condamné, & qu'il
ne m'apas pli.

Mais aufﬁ direlevrai, cen’eft pasune chofe fi facile
que I"on pourroit peut-étre s'imaginer , quede donner d
un Livre,un Titre qui lui convienne, & qui lui convienne
juftement.Et méme j ofe dire,qu’aprés sétre bien donné -
de la peine pour en chercher un , il eft prefque impoflible
de pouvoir jamais rencontrer au gré de tout le monde, |

Ceft donc comme une neceffité, que le Titre d'un Livre

foit contr6llé : maisqu'il le foit.4 la bonne heure ; pour-
veu que d'ailleurs le corpsen foitbon, & necontienne
rien que de vray & de raifonnable, I'onnedoirt pass’en
mettre fort en peine,, ni chicaner beancoup 13-deffus.

Or je puisaffirer qu’en prés de cent feiiilles que ce Live
contient, & par confequent en prés de huit cers pages , il
'y arien qui ne foit entierement conforme 4 laRaifon, &-
quila puiffe choquer le moins dumonde. Chaque page ,
chaque ligne,, chaque mot , font autant de veritez, dont
nous fommes convaincus par la Lumiere natureile , com-
me drantlesréponfes vives & nettes de cette Lumiere in-
terieure,qui ne manque jamais de nous éclairer & de nous
wftruire , touresles fois que nous la confultons , par l'ar-
tention que nous fommes obligez de préter aux chofes

* 4 que
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P REVF 4 CE
que nous voulonsbien concevoir, & que nous ne fommes
point honteux d’apprendre. Auffi, n'eft-ce que faute de
cette artention , (commel'a fort biendit un celebre Au-
teur de ce temps,)que noustombons tous les jours en de
lourdgs fautes,- foit enapprouvant ce que nous n'entefl-
dons point,{oit en contredifant les veritez les plus certai-
nes,mais que nous ne voulons pas {gavoir, & auxquelles.
nous ne-donnons pas toute l'application quil faut
pour les comprendre ; parce qu'elles font contraires 4
d’anciens préjugez dont nons ne voulons pas nous défai-
1e, & dans fa pofleflion defquels nous fomsmes bien aifes.
de nous maintenir,pour joiiir paifiblement de ndtre mai-
trife , & couvrir par ce moyen nétre ignorance,

Cen’eft pas que je ne feeuile fort bien quel Titre if au-
roit fallu mettre A ce Livre, pour qu'il luy convint jufte-
ment ; mais ce Titren'auroit pas ¢té au gré du Libraire,

-Etcomme,pour I'ordinaire,il arrive de la conteftation en-
treles Libraires & les Auteurs fur ladifpofition du Titre;
ceux-cy n'ayant en veu€ que la conformité qu'il doit
avoiravec le Texte,afin que({'un ne démente pasl autre; &
ceux-Id aucontrairc ne fe fouciant pas beaucoup de cette
conformité, mais voulant quelque chofe de (pecieux , qui
puifle exciter la curiofité des Lefteurs, & leur enattirer
pluficurs: il ne faut pas ¢’éronner fi 1'un eft quelquefois
obligéde cederd 'autre, pour s'ajufter enfemble . & ac-
corder leurs differens.

Or perfonne ne peut douter que tout Pinterér que peut.

avoir un Libraire dans I'impreflion d'unLivre, ne [(oit
fon-interét propre & particulier;qui'eft,quele Livre dont
il entreprend I'impre(lion,ait du debit, qu’il ait cours dans
Te monde, & qu'il ne lui demeure pas fur les bras, renfer-
mé dans un Magazin.pour écre ronge des vers , & mangé
par la poufliere, pltdt que dévoré par I'aviditd d'un
grand nombre de Curtenx ; comme f{ans doureil fele
promet quand il commence une Impreffion. Clcft pour-

quoi il a €ié jufte de le contenter icis & cleftceque-

§ay prétendu faire par le Tiueque jaimisa latdee dece
Livre,
. ' Mais

4

e



——— g

v

P REVF A4 C E
Mais quelqu’on rournant 1-deflus ici le feiiillee , pour

voir donc ce Titre fpecieux queje dis aveir misd [a rere
de ce Livre, (ne fe reflouvenant plus quelileft,) & ne
trouvant que trois ou quatre mots fort fimples & fort
communs, croira peut-étre que je me fuis oublié de mon
deflein, ou que j'ai receny,comme un fecret que je n’ai pas
voulu divulguer , ce Titre fpecieux dont je parle ; oubien
peut- étre qu'aprés lui avoir ingeniiment confe(lé que je
w'en fgai point d’autre que celui qu’il porte , il ne pourra
pas s'empécher des’emporter contre moi,en m’accufant
de mauvaile foy & d'ignorance. De mauvaife foy ,ence
que fcachant,commei’ai di,le jufte Titre que I'on devoir
metrre & ce Livre,jenel'y ai pas vouln metire; & digno-
rance, en ce qu'il n’eft pas poffible que tout autre Titre
que I'on y auroit pli mettre , ne fiir pour le moins aufli
fpecieux que celui quej’yai mis , & peut-étre mémes plus
au goiit de toute le monde, Od enfin , peut-étre qu'aprés
étreun peu revenu de fon emportement , pour m'en faire
uneefpece d'excule , & me rendre quelque juftice , ayant
appris par le bruit commun, que je nepafle pas dans le
mounde pour un homme de mauvaife foi , nitout i fait
ignorant, il me priera de bonne grace que je lui dévelope

onc le myftere qu'il juge devoir étre renfermdé dansce
Titre, pour meriter,{ous des termes fi fimples, le nom de
fpecieux. Etencelaje confefle qu'il aura quelque raifon;
& c'eft aufli ce que je vais tﬁ'(clhcr de faire dansa fuite,
pour le retirer deqa peine odl ccla 'aura mis,

La réputation que Monficur Rohault sétait acquife de
fon vivant,€roit devenu fi grande, & fon nom fi celebre,
qu'il éroit connunon feulement danstout ce Royaume,
mais mémes dans touté I'Europe. Etquoi que depuis 2
mort jufqu‘aujoutd’hui , il fe l%it écoulé prés de dix an-
nées , pendant lefquelles il femble que fa memoire auroir
dit {& perdre, n’ayant rien paril delui depuis ce temps-
la:neanmoins comme I'eftime qu'il avoit Jaiffée deluien
mourant, faifoir ailément croire 4 tout le monde , qu'il
n'¢roic pas poffible qu'un homme comme lui fe fiar tenu
fansrien faire, enforte qu'il ne fik rien xefté, & qu'on

* 5 clie




P RETF A C E.

clit, pour ainfi dire, toutenfeveli & enterré avec luien
Ie metrant dans le tombeau ; celaa fait que les plus cu-
rieux & les plus vigilans fe font auffi-tor foigneufement
informez s'il n'avoit point laifl¢ quelques Ecritsaprésfa
mort. Et le bruit s’érant répandu partout qu’il en avoit
laiflé quelques-uns : jai depuis ce temps-14 été fi fouvent
& fi puiflamment follicité par lesinftantes prieres d'une
infinité de perfonnes de toutes fortes de conditions, & par
Ies lettres frequentes que jai receu€'s de toutes parts, d’en
vouloir faire parcau Public, quejen’ai plim’en deffen-
dre, ni medélivier mémes de leurs preflantes follicita-
zions & importunitez, qu’en fatisfaifant 3 leur defir.
Ceft donc ce Livre, ou pliitdt ce Reciieil de plufieurs
divers petits Traitez de Mathématique , qui paroirau-
jourd'hui. Mais fi j’avois mis a fatéte, ceTitrequ'ilde-
vroit porter, celaluiauroit fait perdre une bonne partie
deI'eftime qu’on en avoit congli€ auparavant fans le voir,
& auroit de beaucoup refroidi I'ardeur & la curiofité de
pluficurs.Car il y a partout un fi grand nombre de Livres
de Mathémarique, & oi tout ce quel’on {gauroit dire
touchant cette matiere,eft fi bien & fi amplement déduit,
'il ne femble pas poffible qu’on puiffe la deffus rien de-
Zrcr davantage. C'eft pourquoi pour ne pas tant fed¢-
couvrird'abord , & laiffer 4 deviner aux Curicux quels
cuvent étre ces Ouvrages de Monfieur Rohaule, il 2 fal-
ru déguifcr un pen le Titre ; & au licu de nommer chaque
Traité par fon nom, onadté obligé delescomprendre
tous enferable fous ce Titre general & fpecieux,d’Ocares
pofthumes de Monfienr Robanlt. Or cestermes generaux

d'Ocsevres pofinumes , emportentavee foi, & font conce-

voir quelque chofe de grand , quand celui quien cftI’Au-

teur, elt d’un grand nom, comme eft fans doute celui.

de Monfieur Rohaule; particulierement chezles Etran-
gers, otla iglouﬁc neregne goint, & qui pour cela en ont
tolijours fair beauconpd'eftime. Et ce font eux qu'un
Libraire a principalement 4 ménager , 4 caufe que le plus

fouvent c'eft d’eux qu'il tire fon plus grand profit.
Au refte,ce n'eft pas fans peine & fans travail,que lv}on_-
leur

-
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fieur Rohaule s'¢roit acquis cetre grande réputation. I
oft vrai que la Nature, par un avantage tout fingulier ,
Iui avoit donné un Efprit tout i fait Mechanique , fort
propre & inventer & a imaginer toutes fortes de Machi-
nes ; & avee cela des mains artiftes & adroites, pour exe-
cuter tout ce que fon Imagination lui pouvoit reprefen-
ter. Auffi fefarfoit-il un plaifir d'aller dans les boutiques
de toutes fortes d'Ouvriers, pour les voir travailler cha-
cun de Jeur Mctier, & pour y confiderer avec attention
les divers Outils dont ils fe fervoicnt pour'exéeition de
leurs Ouvrages. Etc'étoit une des chofes qu'il adiniroit
le plus,& enquoi l'induftrie de I'Efprit humain lui paroif=
fost plus merveilleofe , d'avoir pliinventer tant de fortes
d'Inftrumens , qui rendent le travail aif€ , & fans quoi il
feroit impoffible de venir a bout d'aucun ouvrage. Mais
comme fon genie furpafloit de beaucoup eninvention &
& enadrefle celui de la plus- part des Ouvriers, auffi leur
donnoit-il fouvent de bons avis, foit pour laconftru&ion
deleass Outils, foit pour facilicer leur travail & dimi-
nuer lear peine; & il ne leur difoit rien de particulier ,
qu'il ne mit auffi-tot Ja maind l'ceuvre, pourleurap-
prendre lui-méme d le mettre en pratique. '
CeNaturel ingenieux & pénéerant, dont la Natare I'a-
voit doii€, lui rendoit fi facile rout ce d quoi il s’appli-
quoit, qu'il n'avoit pre(que trouvé aucune difficulté3
apprendre les Mathémariques ; & pour cela il neJutavoit
point fallu de Maitre. C’eft pourquoilesayant, pour
ainfi dire, comme inventées de lui-méme, il les pofledoit
parfaitement. Auffi eft-ce ce qui luidonnoitun grand
avantage pardeflus tous ceux qui comme lui faifoient
profeflion de lesenfeigner, & qui faifoit qu'onle préfe-
roit aux aurres, 4 caufe de la nerteté & facilitd que cela
lui donnoit pour s’expliquer. Je le pourroisici certifier
" moi-méme, ayant été {on Difciple comme les aurres » fi
je necraignois que mon témoignage ne pafl4r pour ful-
pect. Mais il en aentant d'autresde toutes conditions o
& des plus qualifiez du Royaume, {oir delaRobe, foit

del'Epée, foit de la Cour, quine feroient pasdediffi
*g culeé
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culeé de le certifier comme moi, s'il en falloit venir @
cette preuve de fait, queje ne feins pointde direici har-
diment, que I'Ufage & L'Exercice lui avoient ouvere
I'Efpric 3 une maniere d’enfeigner , fiaifée, ficlaire, &
avec cela fi particuliere, clu‘il n’y enavoit point quizp-
prochit delui, & qui lui furen cela comparable.

Auffi, s'il m'eft ici permis de faire entrer dans fes
lotianges une chofe qui m'a été qu'en projer , &
n'a point en d'execution : Si la mort ne nous I'clic
pas fi-t6t ravi, il dwoit fur le point derecevoir le plus
grand honneur qu'il pouvoit jamais avoir en fa vie, puii-
qu'on le deftinoit & étre le Précepreur de Monfeigncur
le Dauphin, pour lui enfeigner les Mathématiques & la
Philofophie, aufli-tdt que le cours de fes Etudes'au-
roitconduit jufques-1d. Etce que je disicia fagloire, &

-que j'avance fans autre preuve que mabonne foi, n'eft

pourtant pas unc'chofe fi difficile a croire. L'exemple de
Meflieurs les Princes de Conti, qulon luiavoit misen-
treles mains désleur bas dge, pour leur former I'Efprie
debonne heure , & fortifier leur Raifon, avantqu'clle
fe [pﬁt corrompre par les fauffes idées d'une vaine Phi-
lofophie, & qui donnoient & la Cour de fi belles mar-

ues de cetre ouverture d’Efprit , & du progrésqu'ils
gai(oient tous les jours fous fa conduite, pouvoit bien
étreun motif capable de faire venir cette penfée A ceux
qui avoient alors la direction {ur les Erudes de Monfei-
gneur. : '

Mais- quand bien mémes ce que dis n’auroit éeé qu’u-
ne vaine préfomprion’de Monfieur Rohault , & unc
fauffe imagination dont il {¢ feroit laiffé flater fur de trop
1égeres conjeCtures , il me fuffit pour moi que je n'avan-
ce ici rien de moi-méme , & que jen’ayeappris de fort
bonne part, Et 4 I'égard de Monfieur Rohault, quand

il fe feroit trompé dans fapenfée, cela ne pourroit rien.

faire contrelui, ni porter aucun préjudice 4 fa répura-
tion ; puis que cela méme enf{uppoferoituneen luiaf-
fez bien érablic, pour que I'on piie jetter lesyeux fur
Jui, comme fur une perfonne capable de remplir \[zln

polte
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pofte fi honorable, Etdevrai , quoi quecelan’ait point
cud'efler, foit parce que la mortl'a prévenu, foitparce
que cela ne devoir point étre : cela neanmoins n’a pas em-
péché que fa répuration ne fe foit érendué fore loin, &
n'arien diminué de ['efime qu’on en avoir.

Maisapréstout , il n’eft pas mal-aif¢ dedeviner d’od
lui eft venme cette grande eftime ; les caufes en font crop
publiques pour pouvoir &tre ignorées. Chacun {gair qu'il
avoit'honneur d'enfeigner la plus grande partie des jeu-
nes gens de la premiere qualité 5 cequi le faifoit connol-
tred la Cour. Ercomme les Efprits y font beaucoup plus
raffinezqu’ailleurs, que I'ony épargne moins les gens,
& que les défauts y font plus relevez : fi fa Méthode d’en-
{eigner n'en avoit été rous 4 fait exempte , il feroit bien-

tot devenu la fable & la rifée de la Cout , & n’auroit pas-

manqué d'étre baffoiid & mdprifé de tour le monde.
Mais quand ona v queles plus grands , & P'envi lesuns
desautres, lui confioient 'inflruction de leurs Enfans ,
celaa fait que chacun 4 leur exemple I'a voulu avoir pour
Malure ; jufques-la méme, que pluficurs qui portoient
le bonnet , & qui profefloient publiquement dins les
Colleges, n'ont point.ewhontede devenir fes Difciples.
Bienplus, fa réputation ayanr paflé les limites di; ce
Royaume, & s'crant répandut dans les pais étrangers
illui en venoit de toutes parts, & en fi grand nombre,

qu'il ne pouvoit plus fuffire 4 tous.
Toutcfois ce n'eft pas encore de 13 qu'il a tiré fa plus
rande gloire.Les Conferences publiques qu'il faifoit une
fois toutes les femaines , o e trouvoient des perfonnes
de toutes fortes de qualitez & conditions, Prélats, Ab-
bez, Courtifans, Dodteurs, Médecins , Philofophes,
Geometres , Regens , Ecoliers, Provinciaux , Etran-
gers, Artifzns , en un mot des perfonnes de tout dge, de
tout {exe,, & de roure profeffion, & oil il pronongoit pre(-
quauantd'oracles , qu'ilfaifoir de réponfes aux diffi-
cultez qui lui écotent propofées indifferemment parton-
tes fortesde perfonnes , Payoient mis dans unefi grande
réputation, qu'ils'ep eft trm;vé plufieuts , lesuns par
: 7 cu-
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curiofité , pour fe donner la fatisfaction de I'entendre, les
autres par jaloufie,, pour juger de fa doCtrine & ticher de
lacombattre, quiont quitté leur pais, & entrepris de
grands voyages,

La Mdthede que Monfieur Rohanlr gardoit dans fes
Conferences , étoit d’y expliquer I'une aprés I'autre tou-
tes les queftions de Phyfique , encommengant parl’éta-
bliffement de fes principes , & defcendant enfuitea Iz
preuvede fes effetsles plus particuliers & les plus rares.
Your celail faifoit d'abord un difcours d’environ une

heure, lequel n'éroit point étudid , & ot ildifoit fimple- -

ment ce que {on {ujet lui fourniloit fur le champ. Cleft
pourquoi il permetroit 4 un chacun de I'interrompre o
quand il arrivoicque ce qu'il ar vit dit, oun’avoit pas été
aflez bien compris , ou que quelqu’un trouveit quelque
objetiona y faire. Etalorsavecune patience & mede-
ration que j'ai cent fois admirée, & dont [ui feul éroit
capable, il écoutoit paifiblement tout ce qu’on lui vou-
loitobjeéter, pour extravagant qu'il plit étre,, fans jamais
interrompre celui qui parloit ; & aprés avoir fatisfait 3

" fes objections , il reprenoit lé fil de fon dilcours ou il I'a-

voit quitté , & continuoit & expliquer le refte de lama-
tiere qu'il avoir entreprife. Aprés quoi la-difpute éroit
ouverte a tout le monde ; non pas une difpute tumul-
tueule , qui fe pafsit fimplement en bruit , mais une dif-
pute paifible & honnéte , ot chacun propofoit modefte-
ment & nertement les difficultez qu'il avoir remarquées
fur la matiere qui avoit €té agitée ce jour-13, afindes’en
inftruire, & de remporter du fruit de ces Conferences.
Et pour 'ordinaire la difpure finiffoir dés la premiere ré-
ponfequ’il y faifoit ; car aprés avoir reconnu par fes diffi-
cultezqu'on lui avoir propofées, cequi avorr manqué
fa premicreexplication, 11 réfumoit fi bien, & dansun
fi belordre, tour ce qu'on lui avoir objecté , & y répon-
doitavec tant de netteté & de lumiere, que ceux qui les
Jui avoient propoféesy & tousles autres fpectatenrs de la
difpute , n’ayantrien 4 repliquer , s’en retournoient fi fa-
tisfaits de fes réponfes , ‘qu'il s'attiroit Padmiration de

, tout
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tout le monde. Jen aﬁpellc icid témoin des milliers de
petfonnes qui ont affift€ plufieurs fois 4 fes Conferences,
& quiayant alors été charmez de fa juftefle & de Ia bean-
tédefesréponfes, & n'enayant pas encore perdu le (ou-
venir , leregrertent encore tous Jes jours.

Maiscequi arendu fon nom plus recommandable &
pluscelebre, eft certe Méthode fimple & facile dontil (&
fervoit pour expliquer les plus difficiles & plus curieufes

ueftions de Phyfique; comme la Lumiere , les Couleurs,
I Arc-en-ciel , les Lunertes, le Flux & Reflux de la Mer,
lesproprietez de['Ayman , Ja pefanteur de I’ Air , les que-
ftionsdu Vuide, & quantitéd’autres. Car d Fentendre
parler la-deffus , vous euflicz dit qu'il étoit de concert
avecJa Nawure,, & qu'elle prenoit plaific 4 lui découvrir
fesfecrets ; qu'elle lniavore fait voir les differentes par-
tiesdontles Corps font compofez , & lui avoit appris
quels effers devoient fuivre dela communication de leurs
mouvemens ; car il faifoit comme toucher au doigt tout
ce qu'il difoit fur ces matieres. Etafin qu'il n’en piit re-
fteraucun doute , il y joignoit pour preuves quantité de
belles experiences , qu'il faifoit devant tout e monde , &
dont le plus fouvent il faifoit prévoir leseffets i chacun,
(enfuite des principes qu'il avoit auparavant éablis , )
avant méme que d'en venir 4 1'épreuve.

C'eft ainfi qu'aprés avoir prouvé & érabli pour princi- .

pelapefanteur de I’ Air, il faifoit voir que tous ces effers
?ue lonacolitume d’attribuer la crainte du Vuide,n’en
ont que de fimples dépendances,dont les confequences fe
tirent d'elles-mémes , & fans beaucoup de raifonnement,
Et pour le faire comprendre , & toucher, pour ainfi di-
re, au doigt & al'cetl, il avoit fait faire tourexprds quan-
titéd de Tuyaux de verre , de tautes fortes de facons , qu'il
sempliffore de diverfes liqueurs , {elon les differens effers
qu'il vouloit prouver ; mais celle dont il {e fervoit le plus,
& quilui deoit ta plus commode pour fes experiences ,
éroitle Vif.argent. Car commeune forz prite quanticd
conrepéfe abeaucoupd ean, & a uncbien plus gtande
quantité dAir, il pouvoitcommodément » &avecdes

Tuyauz
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Tuyaux d'une médiocre grandeur , faire voir par expe.
rience la plus grande pariic des effets qui réfultenc de cet-
te pefanteur.

Orentre tous ces Tuyaux , il en avoit inventd un d’ane
conftrulion tout-a-fait ingenieufe & particuliere, fem-
blabled peu prés 4 la figure dont les Anatomilkes fe fer-
vent pour reprefenter la grande Artere afcendante & def-
cendante; par le moyen duquel il failoit voir en méme
temps deux efiets tout contraires , & pour cela méme
fort furprenans , de la pefanteur de I'Air. Car aprésavoir
rempli ce Tuyau de Vif-argent, & fait toutes les cere-
moenies requifes pour faire qu'en fe vuidant d'une partic

“dansun vaiffeau, il en reftie dedans la hauteur de deux

pieds trois pouces, commeil arrive d'ordinaire : on avoit
leplaifir de voir en méme temps monter le Vif-argent
dans un petit tuyau renfermé dans la branche d’enhaut,
& defcendre celui qui €roit refté dans labranche dem-
bas, aufli-t6t que par une fort petite ouverture, faite fen-
lement avec la pointe d'une épingle ; on avoit donné
moyend I'Air groflier d’entrer dans ce tuyau. Or cetre
feule experience eft une preuve fi manifefte de Ja pefan-
teur de I'Air, & prouve en méme remps fi manifefte-
mentque c'eft cette pefanteur qui produit tous ces effets
mervellleux qu'on attribué ordinairementa la craintedu
Vuide, qu'il faur fe boucher les yeux, on n’en avoir
point , pourendouter. -

Samaniere d’expliquer la Lumiere & les Couleurs ¢toit
aufli admirable; & fi ceux qui veulent que les Couleurs
foient des Accidens Réels, & qui voudroient méme en
faire un article de nobtre Foi, lui avoient fait 'honnzux
d’aflifter eux-mémes a fes explications, & veu les expe-

eriences dont il fe fervoit pour en découvrir la nature, &
?aic voir quece ne font que des madifications differentes”
*elle tombe fur des Corps dont
les partics one diverfes figures & differens mouvemens,
& que de 13 elle rejaillic vers nos yeux avec les diverfes
modifications qu'elle a receu's des Corps fur lefquels clle
eft tombce : je doute fore qu'ils euflent voulu aprés cela
traiter
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traiter ¢’hérériques, ceux qui ne les regardent du cbeé-
desobjets, quecomme des differentes modifications de
la Matiere ; & durcdté de celni qui les appergoit, que
comme des fentimens enlui, qu'il rapporte aux objets
qui les ontexcitez. - :

- Ceprincipe fuppof€ , il ne rendoit pas feulement rai-
fon, maisdes preuves fenfibles, de tour cequ'ilyade
plus fingulier & de plus merveilleux dans " Arc-en.ciel &

ue Mr. Def cartes,avant lu,a expliqué fi admirablement
gans fes Méreores. Car par le moyen de certaines phioles
,oubonteillesde verre , pleines d'eau,, il faifoit remarquer .
les endroits par oti les rayonis de lumiere; qui fe changent-
en coulenr , entrent dans e verre ; les licux od ils (& réfié-
chiffent;& ceux par oui ils fortent , pour venir de la fraper
nos yeux , avec les modifications qu'ils ont receuts de ces
diverfes réfiéxions & réfractions , d'od réfulte cnnousle
fentiment des Couleurs. Quelquefois mémeil avaitl'in-
duftric de faire parofitre dans fa chambre un Arc-en-ciel.
ardficiel , parle moyen d’une pluye qu'il avoit 'addreffe.
de répandre aux licux ot il devoit paroitre, fclonl'enw
droit. otk le Soleil ¢toit aloiss & de le recevoir fut une
toile bien blanche & bien unie; od fes Couleurs fo
peignant fore exaGement , dennoient le moyen aux-
fpectateurs de les pouvoir confiderer avec foin & exadti--
tude. ‘ '
Jen'aurois jamais faie, fi je voulois parcourir toutes.
les diverfes experiences dont il {e fervoit pour juftifier fes:
* raifonnemens, Mais entre toutes celles qu'il communi-
quoicaa Public, il n'y en avoit point qui furpritavec
plus d'éronnement I'Efpsit des fpeCtatents, qui leur~
donndtdavantage d’admiration s & qui excitir plus vive~
ment leur curiohité , quecellede’Ayman. Auffi quand
on {cavoit qu’il en devoir expliquer les proprietez, & en
fairelesexperiences, il y accouroit tanr de monde, que
non fenlement la (alle pui 4] les faifosr , mais toute fa mai-
fon ; n'étoit pas capable de ke contenir.

1lavoit pour cela une boite , ou éroit renfermé tour ce -

quiIi éeoit neceffaire pour faire fes expericnces 3 d'ouiil
, tiroiz
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tiroit chaque piece I'une aprés Pautre, felon I'effetonla
proprieté qu'il vouloir prouver , & l'e:fiperiencc que pour

celailavoit d faire. Er quoi qu'il ne dicrienencelaque’

ce qu'il avoit appris de Monfieur Def-cartes : nean-
moins,comme il rendoit les chofes fenfibles par le moyen
de fes experiences, & que fa Méthode de lesexpliquer
éroit difterente de la fienne , cela faifoic quel’on eiir dic
qu’il en eiit été I'Inventeur. Car Monfieur Def cartes
s’eft implement contenté de rendre raifon de toutes les

roprictez de I’ Aiman qui lui droient connugs, & que
ﬁs Curieux , avant lui, avoient obfervées ; mais il nes’eft
Ppas mis en peine de les mertre dans un ordre qui enfie
connoitre la laifon & la dépendance. Or c’eft ce que
Monfieur Rohaul: faifoit dans fes explications publiques ;
ot aprés avoir rendu raifon de trois ou quatre proprietez
les plus communes de I'Ayman, ‘il en déduifoit toutes
lesautres par une fuite fi neceffaire, qu’il n'y avoit per-
fonne ‘dans I'Affemblée’ qui ne les remarquic aufli
bien que lui, & qui n'en prévic I'effer, avantqued'en.
venir 4 I'experience. - :

Ces fortes de preuves fi claires, fi convainquantes , & fi
fenfibles, fortdifferentesde ces vertus & qualitez occul~
tes dont les autres Philofophes ont cofitume de fe fervir,
pour rendre raifon de ce qu'ils ignorent , juftifient ce me
femblebien clairement la verité des Principes dontelles
dépendent 5 car le moyen de pouvoir tirer un fi grand
pombre de confequences juftes, & que les effets verifient,
d’un fi petit nombre de Principes, fi ces Principesn’é-
toient veritables ? Et n’eft-ce pas une chofe bien étrange ,

neces Principes deant clairs a l'Efprir, quela Railonen
tant convaincué , & que perfonne n’ayant pit découvrir
le moindre effet de ]a Nature auquel ils contrarient , de-
puis tant detemps qu’on les examine: il y ait cependant
aujourd’hui des gens affez imprudens pour fe fervir du
plus augufte & du plusincomprehenfible de nos Myfte-
res, pour les combattre, & pour ticher d'endéduire,
s'ils pouvoient, lafaufferd. Ces perfotines ne prennent
pas garde fans doute aux inconveniens qui s'en enfui-
vent ;
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vent; puis quecontre leur deflein, ce qu'ils fontne fert
qu'a fournir des armes 4 nos Adverfaires ; & peurméme
érre capabled’ébranler la foi des Fidéles, & de faire chan-
celer ceux qui ne font pasencore bien affermis dans leur
croyance. Car comme nous fommes tous Hommes , ¢'eft
a dire Raifonnables , avant que d’étre Chrétiens: ce qui
perfuade Ja Raifon, entre plitdedans UEfprit, quece
qui nouseft enfeigné parla Foi. Ourre que routce qu'ils
difent, n'érant fondé que fur des fuppofitions fauffes , il
'y arien de plusinjufte &de Flus angereux , 311: de
fatre combattre Ja Verité contre la Verité, c'eftd direla
* Foi contrelaRaifonbien éclairée ; puis que I'une n'eft
jamais, & nepeat méme jamais étre Contraire & I'au-
tre.  C'eft pourquoi il fuffiroit pour toute réponfe,
de leur dire en un mot , qu'ils n’entendent point ce
u'ils combattent; & que tout ce qu'ils difent n’aaucun
ndement de veritd. Mais nous verrons tantdt ce que
nougmonsilcux objecter, & peut-éere aufli 3 leur ré-

ndre.

PoMonﬁcurRohault voyant donc {2 réputation fuffifam-
ment éeablic, & que dans la profeffion qu'il faifoit, it
n'avoit plus rien 4 mdnager pour I'éeabliflement de fa
fortune, crut ne devoir plus refufer au Public la facis-
faction qu'il defiroitdelui , de mettre au jour fon Traitd
de Phyfique ; afin qu'on n’eflir plusla peine de copier fes
Ectits, ni de faire des Remarques particulieres fur ce
qu'il avoit traité dans fes Conferences publiques ; com-
me le failoient la plus-part de fes Auditeurs au fortir de
ces Conferences , pour ne pas laiffer échaper de leur
memoire ce qu'ils lui avoient entendu dire, & profiter
parce moyen de fes Lecons. : :
Cedefir mémes fi naturel 4 I'Homme, d’acquerirdela
gloite, defir qui n’ef} point blimable , quand les moyens
en font lotiables & honnétes , le fit aufli réfoudre 2 con-
tenter 1d-deflus le Public. Bien plus , il jugea mémes qu'il
yalloit alors de fon honneur , de ne pas differer davan-
- tage. Car voyant que fes Ecrits dtsient entre les mains
d uncinfinit¢ de perfonnes, & qu'¢rant ainfi paflez de
main
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main en main, ils éroient devenus méconnoiffables , par
les fautes que chaque Copifte avoit ajofitées 4 celles qui
s'¢roient rencontrees dans fon Original ; outre que n'a-
-yant mis lui - méme dans ces Ecrits, qu'autant qu'il
en falloit pour donner a fes Difciples 'envie d'apprendre;
mais ne s’y érant pas aflez expliqué & €rendu, pour
pouvoir d'enx-mémes en tirer une parfaite connoiffan-

il

ce, fansavoirbefoin de I'explication duMafltre : il prit
enfin la réfolution de faire imprimer ce Traité, &dy
mettre Ja derniere main.

"~ Or comme I'on met totijours une grande difference
éntre ce que I'on ne fait que pour foy , & pour le cabinet,
& ce que I'on fait pour étre vi par le Public: auffi ceux
3ui avoient vii ces Ecrits particuliers qui couroient de lui

ans le monde, ont bien fceu remarquer qu'ily avoit
bien de la difference entre fon Livre & ces Ecrits. Maisil

i nes’en faut pas beaucoup étonner ; car ceux~ci n’étoient

! que comme le projet & Ie broiiillon del'Ouvrage parfaic

; qu'il méditoir de faire un jour, & quenfin 'onaven

paroitre-5 od comme il avoit deux fortes de perfonnes

} contenter, les Curieux & les Difficiles ; il tiche detra-

vailler de refie forte, que les uns v’y puflent trouver tien

A reprendre, & les autresrien 4 defirer.

C’eft pourquoi, pour fatisfaire au defir & i lacuriofité
¢ des premiers, il a traité dansfon Livre toutes les quef™

{ tions les plus curicufes de Ia Phyfique; & en les examivant

chacune d part , il s'eft donné lapeince de defcendze juf-
ques aux circenftances les plus parriculieres , n’ayant
sienoublié en chacune qui piit meriter (aréfiéxion, &
lui ayant donné tout le jour dont clle cft capable. Cequi
fait que rour le monde s'éronne comment il aplenfi
peu f:]le mots expliquer un fi %rand nombre de chofes ,
traiter en fi peu de pages un fi grand nombre de Quef-
tions, & faire de chaque Ariicle prefqu’autant de Ré-
folutions. :
Mais comme le nombre des Ficheux I'emporte de
; beaucoup pardeflus I'autre , qu'ils font plus pointilleux
' & Plus 3 craindre, & quiil efturés difficile de les pou-
yoir
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voir contenter tous , chacun ayant des veu€s particulieres
touchant{'examen qu'il faird’un Livse ; car les uns sat-
‘tachent 4 la didtion, les autres 4 I'ornement du difcours,
quelques-uns vont au fond dela matiere, d’autres exa-
minent la verité des Principes,, d’aatres confiderent I'en-
chainement qu'ils ont & qu’iis doivent avoiravec les fu-
jets auxquels on lesapplique , d'autres par des veuts d'in-
terét ne remarquent que les endroits les plus foibles & les
plus négligez, pour avoir dequoile farre méprifer, &
d'autres enfin, par jaloufie, ou par un faux zéle, y
cherchent dequoi faite d<crier & rendre {ufpedt I'Au-
teur & fado&trine: Auffice font eux que Monfieur Ro-
. haulea eu principalemen: en ven dans lz compofition de
ce Traité-ld safinde ticher, finon delescontenter tous,
au moins de fc mettre hors de prife, & depouvoir fe
rendre ce témoignage 4 foi-méme, d’y avotr fait tout
fon poffible; & Eeureufcment ileftarrivé quele fucceza
{urpaflé fon attente.

Car premijerement pour ce qui eft de la diétion , tout
le monde demeure d'accord que les rermes en fon: pro-
pres, bien choifis, & en ufage; enforte qu'iln’yena
point qui bleflent Loreille » ni qui laiffent I'Efpric du
Lecteur en fufpens fur le fens & Jafignification qu'ils

renferment. Et pour ce qui regardela polirefie & l'orne-.

ment du difcours, la matiere’qu'il y tratre n’en deman.
depoint d'autre, qu’une énonciation pure, nette, &
qui ne foit point embaraflée. Etcelt cequ'ileftaiféd'y
remarquer , chaque chofe y étancen fa vraye place ; ou
¢e qui précede n'artend pas {2 clareé & fon intelligen-
cede ce qui fuir; & olce qui fuit eft compris & con-
tenu dans ce qui précede , comme dans fon Principe ;
& ainfi chaque chofe y étant en fon rang, & dans fon
ordre , tout y paroit avec une grace & une beautd tout- -
fait paturelle.

- Quancd ceux qui font capables de juger du fond de la
matiere, d'examiner les Principes dont elle dépend &
quila foltiennent, & de comprendre 'enchainement &

les confequences qui la prowvent : ce font eux principa-
, lement
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Yement que Monfieur Rohault a tofijours fouhaitd
d’avoir pour Juges ou pour Arbitres. Carcomme il étoit
a préfumer que des perfonnes d’Efprit n’auroient pas
voulu agir autrement que de bonne for , il ne lui pouvoit
arriver 3 leur égard que 'une deces deux chofes: oi de
les avoir pour (%s Approbateurs, ou de les avoir pour des
Cenfeurs ; & 'une ou "autre nelui pouvoir étre que trés-
avantageufe. Car s'il arrivoit qu'il les ebit pour Appro-
bateurs, c¢'dtoit ferendre eux-mémes les Paranymphes
de fon Livre; c’¢toit ouvertement, & par leur exem-
ple, perfuader lesautres des veritezqu'il contient 5 ¢'é-
toit enfin leur en faire concevoir boane opinion, & le
confirmer lui-méme dans la fienne. Eraucontraire, s’il

- arrivoitqu'il detit les avoir pour Cenfeurs, c'éroit ajoli-

ter un nouveau moyen de s'inftruire, a ceux dont il avoit
cofitume de fe fervir, Et & direla verité, ilauroit fort
fouhaité d’en rencontrer plufieurs qui cuflent bien vou-
lu avoir cette bonté ou cette complaifance pour lui, que
de lui faire connoftre fes fautes , lui montrer en quoi il fe
feroit mépris, & lui marquer cequ'il auroitdil metere
dans fon Livre pour le rendre plus parfair qu'iln’eft.

Mais perfonne n°a jamais voulu Jui rendre ce bon offi-
ce. Tant s'en faur, tout le monde I'a receu avec tant
d'applaudiffement & d’approbation , que de fon vivant
une infinité de perfonnes de qualité & de merite luien
font venus faire leurs complimens & conjoiiiffances. Et
depuis fa mort, j'ai receu moi-méme de toutes parts
tant de témoignages de I'eftime que chacunen fait, &
en regois encore tousles jours, quon peut dire qu'il n’y
a gueres de Livre de ce genre , qui foit fi univesfcllement
approuve.

Au refte, on ne fgauroit gueres apporterde meilleur
témoignage de cetteeltime gencrale que chacun en fait,
que de voir qu’il a déja éié ici imprimé pour la quatrié-
mcfois ; que nos Libraires tichent partoutde le contre-
faire; que dans les pgis dtrangers il s'imprime publique-
ment ; & que déja ‘on I'a traduit en plufieurs Langues.
Nos Profeflcurs méme ne font point de fcrupule d'en ti-
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rer une pattic de leurs plus belles démontftrations ; de
Pindiquer 4 leurs Ecoliers comme un des.meilleurs Li-
vres qui ait paru depuis long-remps fur une femblable
matiere ; & d’en faire un des principaux ornemens de
leur Cabinet & Bibliotheque.

Cependant, nonobftant cette generale & univerfelle
:;yptopl::ion » comme Ja Science & la Vertu engendrent
ouvent "Envie & la jaloufie , il s’eft trouvé des perfon-
nes affez indifcretres , on plitde affez malicieufes,
pour faire courir de mauvais bruits, & de I'Autcur &
defonLivre. Decelui ¢i, ayanteul'effronterie & I'im-
pudence d'éerre contre la verit€, que ladocrine qu'il
contient avoit éué trouvée fidangereufe & fi mauvaife
qu'on l'avoit faitbriiler par la maindun Bourrean ; Erd
I'egard dePAuteur , certains E{prits mal faits & empor-
tez o ont en pour Jui fi peu de refpélt & de retenué,
quils n'ont pas feint, en Ercﬁ:ncc de Monfieur de

Blampignon Docteur de Sorbonne, Curé de faint Me-

deric fon Pafteur, de rendre fa Foi fulpedts, & de le
trairerd'Hérérique, au fujet du plus faint & du plus au-
gulte de nos Myfteres, I'accafant de ne pas croire Ia
Tranflubftantiation. Ce quifit que Monfieur de Blampi-

non, qui d'ailleuts éroit affuré de la Foi de Mounfieur

ohault, pour s'étre plufieurs fois entretenu avec lui fur
ce Myftere, e crut obligé, lorfqu'il lui porta le faint Via~

tique, pour avoir des T ¢moins qui puffent comme lui ré-

" pondre de faFoi, del'interrogeren prefence detoute la,
.Compagnic quiaffiftad cette pieufe & trifte ceremonie ,
fur les principaux Arricles de ndtre Croyance, & entr’au-
tres fur celui defa Tranffubftantiation ; lai demandant
publiquement , s'il ne croyoit pas cette converfion mi-
raculeufe qui {e fait en ce Sacrement , de toutela fubftan-
ce du pain en la fubftance du Corps, & detoute cel-
leduvinenlafubflance du Sang de Nétre Scigneur Je-
sus-Curist, que l'Eglife appelle Tranflubftantiation.
Aquoi Monfieur Rohanle répondit : qu’d la verité il étoic
un trés-grand pécheur, mais qu'il n'avojt jamais douré
de tout ce que la Foi nous enfeigne, & particalicre-

ment



P R EF 4 C E

ment touchant ce Myftere; qu'il pouvoit fe reffouve-
nit des entretiens qu'ils avoient eus autrefois1d-deflns
enfemble ; & qu’il n'ignoroit pas quelle droit firr cela
fa¥oi: maisqu'il voyoit bien que Ia demande qu'il lui
failoit, nevenoit que des mauvais difcours qu'on lui
avoit tenus de lui fur_ce point. Dequoi il s'éronnoit
d'autant plus, que fi ce reproche, ge ne pascroire la

Tranflubfizntiation, pouvoit tomber fur quelqu’un, ¢’¢-

toit moins fur lui que fur beaucoup d'autres; puis que
felon fes Principesmémes , la Tranflubftantiation étoit
tellement renfermée dans ce Myftere, .que s'il o’y en
avoit point , il feroit impoflible quele CorpsdeJesv s-
Cuarrsr y fiir, ni par confequent Jrsus;:CnRist
méme. Mais qu’il confefloit avec toutel Eglife, qu’il
y avoit en ce Myftere une veritable Tran{lubf{tantiation
du pain au Corps, & du vin au Sang de Nétre Sex?ncur
Yesus-CHRIsT ; & quecét Arciclede nétreFoi, faifoit
undes Articles de {a Croyance. Cetteréponfede Mon-
ficur Rohault, ou pliitdt cette profeflion publique de fa
Foi, contenta fort Monfieur de Blampignon ; tant par-
ce que le falut de fon Parroiffien Jui étoit cher , que parce
qu'tl étoit bien aife d’avoir des T¢moinsqui, comme
lui y cuffent dequoi pouveir confondre ou détromper
ceux qu'ils pourroient encore i I'avenir entendre mal

-patler de lm touchant ce Myftere. Etce qu'il avoit pré-

ven lui arriva ainfi qu'il I'avoit penfé ; car désle méme
jour , il rencontra un de ces Mddifans, ou du moinsun
de ceux (ue d'autresavoient {¢duit par leurs calomnies’;
lequel ayant appris qu'il avoit porté lefzint Viatique d
Monfieur Rohault , ne manqua pas de lui en faire repro-
che ; & de luidire , qu'il s’éronnoit fort, qu'un homme
éclairé comme lui, fe fiit tellement laiflé forprendre &
abufer, que d’avoir adminiftré ce Sacrement 3 une per-
forine qui ne croyoit pas la prélence réelle du Corps de
Jesvs-CHRIsT au faint Sacrement, puis quil ne
croyoit pas la Tranflubftantiation. A quot il fur aiféd
Monfieur de Blampignon de répondre , qu’il auroit fort
fouhait¢ deI'avoir eu lui-méme, iln’y avoit qu'un mo-
L ment,

———— e memae_
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ment , pour Témoin de la Foi de Monfieur Rohaule
touchant ce Myftere ;. qu'il ne doutoir point qu'il n’efic
¢té bien joyeux , & mémes forr édifi¢, deluientendre
faire ld-deflus fa confeffion de Foi', laquelle il lui avoit
fair faire publiquement , avant que de [wi adminiftrerle
faint Viatique. Que fans doute celal'auroit dérrompé,,
& I'auroit obligd en méme temps de détromper ceux
qui pouvoient lui avoir infpiré ces mauvais fentimens.
Aurefte, cequejedisici, n’eft pas un conte faitd plai-
fir; c'eft une verit¢, dont il eft aifé 4 un chacun des’¢-
claircir ; puis que Monfieur de Blampignon eft encore
vivant; lequel ne refufera pas de le certifier, fz1'on veut
fe donner la peine de s’en aller informer 3 lui.

Puis donc que Monfieur Rohault n'a trouvé jufques-
ici que des Approbateurs de fes Quvrages ; & que ceux
quiont of¢ mal parler de lui & de fon Livre, ont été re-
connus pour des injuftes Calomniateurs : ce n’eft pas
fans raifon ni fondement, que j'ai dit au commence-
ment de cette Préface, qu’un Livre qui porte fon nom,
nepeur que donner la penfée de quelque grand Ouvra-
ges quand d'ailleurs on ne s’en explique point. Ceft
pourquoi j'ai mis pour Titred ce Recuell , Oewvres pofi-

bumes de Monfiewr Robault , pour excirer par-ld la cu~

riofité de plufienrs, les attirer chez le Libraire, &les
obliger par ce moyen de le feiiillerer d’un bout 4 I'aucre ,
pour voir ce qu'il contient, la maniere dont leschofes
y font traitées, & la difference qu'il y a-entrece Livie
& les autres qui traitent de femblables matieres ; car je
m’affure qu'il y en aura peu , quiaprésl'avoir veu, s'en
retournent les mains vuides.

Comme Monfieur Rohault n’eft pas le feulde qui Fom
2 tenu de manvais difcours, & rendu la Foi fufpecte 5
mais quil yena eud'affezimprudens & indifcrets, que

decondamner hardiment, & par desLivres publics, la:
doctrine de Monfieur Des-cartes., commeconttairedla .

Foi, & conforme aux Erreurs deCalvin: I'on ne doit
pas trouver mauvais, fi ayantétd misaurang & dlaté-
wdes Cartefiens, pour Jever le feandale & les mauvais.

¥ foup-
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foupgons que cela a pit faire naitre dans I'Efprit de
uelques-uns , touchant leur Foi & leur doétrine , je
isicl; . -

Premierement:, ?our ce qui regarde leur Religion,
Que graces a Dieu ils font fort bons Catholiques ; qu'ils
ne chancelent point dans leur Foi ; qu’ils ont pour I'E-
glife, & pour les Décifionsdes Conciles , toute la foii-
miflion que 'on fcauroit defirer des Fiddles les plus zé-
lez & les plus fimples; qu'ils n'examinent jamais les
veritez de la Foi par leurs Principes, comme pour ju-
_ ger ce qu'ils doivent croire ou ne pas croire ; mais qu'as. -

contraire, ils s’aflurent & {e confirment dansleurs Princi-
pes s parce qu'ils voyent qu’ils (ont plus conformes aux
Articles de nOtre Foi, aux Décifions des Conciles, au
fentiment des Peres, a la Tradition, & ala veritable
Théologie, que ne le font ceux qui font communément
receus; ce qu'il ne leur {eroit pas fort difficile de verifier ,
fi on vouloit leur permettre d’en faire la preuve.

Ec pourcequi rc§arde leur do&rine, je croi pouvoir
dire que ceux qui Y'ont publiquement décrice, ne 'ont
jamais bien entendué ; qu'ils leur atrribuent cent abfur-
ditez dont ils ne demeurent pas d’accord, & qu’ilsles

“font parler tout autrement qu'ils ne penfent. Car s'ils
en avoient le moins du monde de connoiffance, bien
1oin de les blamer , & d’invedtiver, comme ils font, con-
tr'eux, ils fe rendroient peut-érre 4 leur fentiment, &
feroient tes premiers d approuver la maniere avec la-

uelle ils sexpliquent fur le Myftere dont il s'agit, &
30[}( ils veulent leur faire un crime; laquelle maniére .
n'eft nullement celle qu'ils combattent , & qu'ils re-
vétent de cent excravagances, quilarendent {ans doute
forrridicule. Mais en verité, 1l me femble que ceux
qu'ils attaquent ainfi, ont donné d'aflez bonnes mar-
ques de la juftefle de leur Efpric, pour neleur pasateri-
buer des vifions & des chimeres fi hors.de fens & de
comprchenfion. . s

Auffi, bien loin decela, I'explication que Monficur
Def-cartes donne lui-méme a ce Myftere, eft fi naturcl{ﬁe

‘ &
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& fi fimple, & avec cela fi conforme 4 ce que la Foi
nous enfeigne, au {entiment des Peres, & aux Déci-
fions des Conciles; & réfout fi clairement les plus gran-
des difficultez qui s’y rencontrent: que rour Myftere de
Foi quileft, la Raifon n'en eft pointchoquée, & ne
trouve rien qui 'effarouche. Enforte qu’il {eroit peut-
éuredubien de'Eglife, qu'elle fir ferienfement exami-
nde par ceux qui ont I'authorité en main, & quiont
droit d'en juger. Car fi unc foiselle étoit recent , il fe-
roit impoﬂibfe que toutes les Héréfies ne tombaffent
par terre; & qu'il plt y avoir d'aucre Croyance tous
chant ce Myftere , quecelle de I'Eglife Catholique,
Apoftolique & Romaine. Delorte que nil’Impanation
des Lutheriens, ni la Figure des Calviniftes, i toute
autreHéréfie que cepuille étre, ne pourroit réfifterd la
force & dlaclarté de certe explication.
Cependant pour faire voir parquelque exemple, que
ce n'eft pas temerairement qu'ils avancentces chofes 5 &
ue des Principes doneilsfe fervent, 'on en peur tirer
es confequences fort juftes pour nous fortifier dansla
Foi, & pour la conduite & le réglement de nos meeurs 5
& qu'an contraire , deceux de ces faifeurs de Livres, on
en peu tirer de tout oppof€es ; prenons pour exemple ce
cequi les effarouche le plus , & qui les fait tant crier con-
tre Monfieur Del cartes & {a doétrine - v
_Sil eft vrai, comme Monfieur Def-cartes le ptétend ,
quel'eflence delaMatiere, ouduCorps, confifte dans

Pétendu enlongeur , largeur & profondeur : il n'eft pas
difficile de comprendre que I'Ame de 'Homme, ouce

Principe intericur qui eft en lui capablede penfer, eft

une Subftance diftin&e du Corps. Car il eft vifible que’

I'Etendué , de quelque maniere qu'on la congoive rail-

lée & remuée, ne peut jamais ni raifonner , ni vouloir ,
ni mémefentir. Ainfi, cequiclten nous quipenfe, eft.

neceflairement une Subftance diftinguée du Corps.

Les connoiflances, les volontez, les fentimens a&uels .

font adtuellement des manieres d’éere de quelque Sub-
ftance. Or routes les divifions quiarrivent.3 la Matiere,
®* 2 ' ou
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oud 'Etendut , ne produifent en elle que des figures ; &
tous fesmouvemens, ne produifent autre chofe que des
rapportsdediftance ; I'Etendut n’eft pas capable d'autres
modifications. Donc ndtre penf¥e , notre defir , nos fen-
timens de plaifir & de douleur, font des manicres d'étre
d’une Subftance qui n’eft point Corps, DoncI’Ame de
I’'Homme eft diftinguée du Corps. Etcela pofé, voici
de quelle maniere Fon peut démontrer qu'elle eftim-
mortelle.
. Jamaisaucune Subftance ne s’aneantit par les forces or-
dinairesde la Nature ; car comme la Nature ne peut faire
uelque chofe derien, aufli ne peut-clle réduire quelque
chofe A rien. _

Les manieres des Eftres peuvent S’aneantir ; par exem-
ple, larondeur d'un Corps fe peut détruite; car ce qui
cft rond peut devenir quarré. Mais cette rondeur n'eft
pasun Eftre, une Chofe, une Subftance ; cen’eft qu'un
rapport d'égalité, dans la diftancequi eft entre les par-
ties qui terminent ce Corps , & celle qui en eft le Centre.
Ainfi ce rapport changeant , larondeur n'eft plus ; mais
la Subftance ne peut &tre réduite arien. o

Or par les raifons que je viens dedire, 'Amen’elt
poinc unc maniere d'éere du Corps; Donc elleeftim-
mortelle. Et quoi que ndtre Corps fe diffolve en une in-
finité de parties de differente nature, & que laconftruc-
gion de fes organes fe rompe : I'Ame ne confiftant point
dans certe conltru&tion, ni dansaucune autre modifica-
tionde la Matiere , il eft évident que la diffolution, ni
mémes Pandantiflement de la Subftance du Corps hu-
main ( fuppofé que cér andantiffement fir veritable )
ne peut andantir fa Subftance de ndtre Ame,

Voici encore une autre preuve de l'immortalité de
I' Ame fondée fur le m&me Principe.

Quoi que le Corps humain ne puiffe éere réduit A rien,
a caule que c’eft une Subftance , 1l peut neanmoins mou-
Tir, & toutes fespartics f¢ peaventdiffoudre , parce que
I'Etendué (e peut divifer. Or I"’Ame érant une Subftan-
ce diftingude de Y Etendug ; clle ne peut étre divifée; car

: on
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onne fcauroit divifer une penfde , un defir , un fentiment
de douleur & de plaifir, de méme que 'on peutdivifer
un Quarré en deux ou en quatre Triangles, Donc la Sub-
flance de I'Ame eftindiffoluble, incorruptible, & par
confequent immortelle; parce qu'elle n'a point d'é-
tendug,

" Voili de veritables démonftrations , qui convainquent
TEfprit de tout homme qui veut étre attentif; & aux-
quelles il faut ferendre, ‘ou renoncer 4 la Raifon,

-Mais fi, comme le prétendent ces Auteurs incone
vus, Ieffence du Corps confifte dans quelqu’autre chofe
quedansI'Etendu€ : comment convaincront- ils les liber-
tins, que notre Ame n'eft ni materielle ni morrelle 2
Usleur folitiendront , que ce quelqu'antrechole, en quoi
ilsdifent que confifte Veflence du Corps, eft capablede
penfer; & que Ja Subftance qui penfe, eftlaméme que
celle qui cft érendué. Ques’ilsleur nient, ils leur ferone
voir que c'eft fans raifon ; puis que felon leur Principe,
le Corps érant aitre chofg quedel'Etendué , ils n'ont
point d'idée diftin&te de ce quece peut éue 5 Scqu'ainfi
ils ne peuvent {gavoir , fi cette chofe inconnug n’eft poine
capable de penfer, Ceux qui ont tant foit peu de difcerne~
ment , peuvent voir aifément les dangereufes confe~
quences qui fe peuvent tirer de 1a. ’

C'eflt pourquoi ceux qui font un crime 3 nos Philofo-
phes, decé qu'ils démontrent que I'Erendut n'’eft point
une maniere d'¢tre , mais I'eflence méme du Corps, ou

de la Matiere, devroient penfer aux ficheufes confe- -

quences qu’on peut tirer de leurs Principes ; & ne pas ren<

verfer laprincipale, on mémes la feule démonftration-

quel'on peutavoir de Ja diftinétion qui eftentre’Ame
&le Corps. Car enfin la diftin&ion de ces deux Parties
“de nous-mémes , prouvée par desidéesclaires & diftinc-
tes, comme lont fait nos Philolophes en plufieurs en-
droits , eft de toutes les Veritez celle qui eft la plus fécon-
de & la plus neceffaire, foit pourla Philofophie, foit
pour la Théologie, foir auffi pour 12 Morale Chrétienne.
11 eft donc bien imponan; 2 lors qu'il s'agit de 1'éra-
C~
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bliffement de quelque Principe, de prendre garde de ne

. rien admettre quine foit clair & I'Efprit; c'eft laclarté

ui nous perfuade , qui nous convainc , & qui nousaffure
jc la Verité ; fanscelal’'on ne peut s’affurer de rien. Mais
quand un Principe eft clair, - toutes les confequences le
fontaufli ; I'onen voit aifément la fuite & Ia liaifon. Et
comme les Veritez s’encretiennent toutes , & qu'elles ne
font point contraires les unes aux autres : I'on ne fcauroit
tirer de confcquence contraire 4 la Religion, d'un Prin-
cipe qui eft évident. Mais lors qu'un Principe n'eft pas
évident, qu'il eft obfcur, qu'il ne porteaucuneidéede
foydI'Efprit, & qu'il aparconfequent la vraye marque
de la faufferé @ il 'y a riende plus facile 4 ceux qui f¢a-
vent tant {oit peu I'Artderaifonner, qued’entirerdes
confequences contraires 4 la Foi. Delorre ques'il éeoit
permis de rendre {ufpeéte la Foi des autres hommes , par
des confequences tirées des Principes dontils font per-
{fuadez: commeil n'ya point d’homme qui ne fe trompe
en quelquechole, & qui ne prenne pour vraice qui ne
Yeft pas, il n’y en a point aufli que 'on neplittraiter
&'Hérérique. Ec ainfi, c'eft ouvrir la porte 4 uneinfi-
nizé de querelles &.dedifputes, quede laiffer aux hom-
mes lalibertd de rendre fufpede fatoi de ceux qui en ma-
tiere de Philofophie ne font pas de leur fentiment. Auffi
je ne puis comprendre , comment f{ur des confequences
que 'on defavoiie , on fe plaic de faire pafler pour
Hérétiques,  des perfonnes qui font trés-folimifes &

"TEglife, &a toutesfes Décifions.

Chacun fcait que I'on doit diftinguer la Thdologic
d'avecla Phi?o(ophic 3 les Articles dendtre Foi, d’avec
les Opinions des hommes ; les Veritez que Dieu apprend
a rous les Chrétiens par unc authorité vifible, decelles
qu'il ne découvre qu'aquelques perfonnes en récompen-
fede leur atcention & de leur travail. Des chofes qui dé-
pendent de Principes fi differens, ne deivent pas fans
doute étre confondués. L'on ne doute point auffi qu'il
ne faille fare Cervir les Sciences humaines d la Religion ,
chacun en demeure d'accord 3 mais cela {¢ doit faire dans

‘ ' un
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#n Efprit de paix & decharité, fansfe condamner les
uns les autres, tant que l'on convient des Verirezque
IEglifeadécidées; car c'eftainfique la Verité fe décou-
vrira, & qu'ajoiitant de nouvelles découvertes 4 celles
des Anciens , toutes les Sciences fe perfectionneront de
plus en plus.

Mais I'Imagination de Ia plus-part des hommes ne |
s'accommode pas des nouvelles découvertes. La nouve- A
auté des fentimens , méme les plusavantageux 4 la Re- ' |

|

Jigion , les effraye ; & ils fe familiarifent facilement avec
les Principesles plus faux , & les plus obfcurs , pourveu !
que quelque Ancien les aitavancez. Et lors qu'ils fe font !
ainfi famliarifez avec ces Principes, quelqu’obfcurs qu'ils ' :
foient, ils les trouvent évidens, & les regarderit com- i
me trés-utiles, quoi qu'ils foient trés-dingereux. Ils sac= P
cofitument méme fibien, 4 dire & 4 dcouter ce qu'ils ne i
congoivent point , & 4 fe défaire d'unedifficulté réelle .
ar une diftinGtion imaginaire, qu'ils demeurent tofi- L
jours trés-fatisfaits de leurs faufles idées , & ne fgau- .
roient méme louffrir qu’on leur parle un langage quifoit - v
clair & diftinét: Semblables en cela & ces perfonnes qui
fortant d'iin licu obfcur, apprehendent la Lumiere , & ne
: fcuvem la fupporter, s'imaginant qu'on-les aveugle,
ors méme que l'on tiche de diffiper les tenebres qui les
environnent.’ T
Ainft, quoi que Monfieur Rohault ait fait voir plu-
fieurs fois dans fes Conferences publiques ; par plufieurs |
juftes raifonnemens & ¢onfequences, qu'il eft dange-
reux de folenir , parexemple; que les beftesont une
Ame plus noble quele:Corps : cependant , comme cette
opinion eft ancienne, & que la' plus-part des hommes
font'accofitumez dlacroire ; & que celle qui lui eft con-
traire , & qui ne les fait confiderer que comme des Ma-
chines, ale caractere delanouveauté : ceux qui jugent.
dela dureté des opinions , pliitdt parla frayeur & lafur-
prife qu'elles produifent ‘dans I'Imagination ,  que par
I'évidence & la lumiere quelles répandent dans!’Efpric,
ne manqueront pas de regarder cett¢ opinion des Cara-- :
*E tefiens, o
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tefiens,- comme dangerenfe s & ilscondamneront bien:
pliede ces Philofophes comme temeraires , qu'ils ne fe-
ront ceux-JA mémes qui folriennent que les befles font
capablesde raifonner.
- _Dela vient , que fi dansune Compagnie , quelque per-
fonne un peu grave vient & dired’nn ton {erieux , on
plitede avec cér air que répand fur le vifage, 1'Imagina-
tion , lors quelle’elt furprife & affrayde par quelque
chofe d’extraordinaire : En veritc les Cartefiens ﬂmt a'é-
Frangesgens; ils [outicunent que les befles 2 ont point
d'dme: Iapprehende fort gue bren-tit ils n'en difent ay-
zant del’ Homme. Cela feel fera{ufhifant pour pesfuader
plufieurs perfonnes que cette opinion eft dangereufe ; il
a'y a point de raifons qui puifient empécher Tefter de ce
difcours fur les Imaginations foibles. Et fi par hazard il
ae fe trouve dans la Compagnie quelque Efprit vif&
enjoiié , qui en fafle voir le ridicule , & qui parunair
fier & refolu,ne raflure la Compagnic-de la peur qu’on lui
aura faite: les Cartefiens auront beau fetourmenter , ils
n'effaceront jamais par levrs raifonnemens, I'impreflion
qu’on aura donnde d’eux & deleur dodtrine. .

Cependant il n'y auroit rien de plus facile quede faire
voir l'extravagance de ce difcours ; iln’y auroit fimple-
ment qu’d mettre la Définition 4 laplace du Défini, Car
£i par exempie , quelqu'un difoit ferieufement : Les Car-
tefiens fonr détrangés gens ; ils difent gue lesbefles ne
penfent ny n?&ntent point : Iapprobhende fort que bien-
2itils wen difent autant de nows; Certainement onfe
mocqueroit d'une perfonne qui avanceroit un tel dif-
cours; & chacun jugereit aif¢ment que fon apprehen-
fion feroit fore impestinente, & fort mal-fondée. Car
que les beftes feient tout ce que I'on voudra, qu'elles
penfent ouqu’elles ne penfent point , qu’elles fentent o
qu'elles ne fentent point : cela ne prouve & ne con+
clud rien 2 ndtre égard , & n'empéchepas que nous ne
foyons ce que nous fommes , & que chacan ne foit
convaincu de faprop:e penfée, & gc fon prepre featir
ment, - : Lo

. T Mais
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Mais la plus-part des hommes ne font pas capablesde
déméler lesmoindres équivoques ; principalement lors
que leur Imagination c?i effrayée parI'idée de quelque
nouveauté qu’on reprefente comme dangereufe. Outre
quelair, & lesmanieres avec lefquelles on dit les cho-
fes, nous perfuadent fans peine, & fouventmémeavec
plaifir ; mais la Verité ne (€découvre point fans quel-

guc application d"Efprit , dont plus de la moitié dumon- -

e n'eft pas capable, . :
Mais je ne m’appergois pas que cette Préfacecftddjafi
Jongue, quejecrains mémes qu'elle ne foiz ennuyeufe ;,
& cependant je n'ai eéncore rien dit de mon fujet , nayant
julques ici parlé que du Titre qu'il porce. Cela pour-
tantne s'elt pas fai fans raifon ; car voyant quejen’a~
vois que fortpende chofes A dire touchant lecorps dece
Livre,, quineanmoinseft aflez gros , j'ai cru qu’il ne lui
falloit pas mettre une téee qui Joi £f cout A fait difpro-
portionnée. Etpour avoir de la matiere , je me fuis un
pen érendu fur lesloiianges de I’ Auteur ; foit pour laiffer
4 la Pofterité ce perit monument de {2 gloire,; foit pou.
deffendre {2 perfonne & fa dotrine ds infulces de fes
Envieux. '

Je viens maintenant 3 mon fujet, dont je n'ai que deux
mots adire.

Ce Livre n'elt autre chofe qu'unRecueil de plufieurs
differens Traicez de Mathématique , que Monfieur
Rohaulz avoic colitume d'enfeigner 4 ceux qui lui fais
foient I'honneur de vouloix bicngl‘avoir pour Maitre. Il
n'eft pas neceflaire que je les défigne tous ici par leur
pom , puisque cela {c verraci-aprés parla Table. Je puis
dire feulement, que bien que ces Traitez foient trés
communs , les chofes y font tonchdes d'une maniere qui
welt pascommune. Car Monfieur Rohault avoitcela de
particulier, que nes'érant jamais appliqué 4 beaucoup
approfondir ces parties de Mathématiques, qui érant

. d'une trop grande & trop profonde {péculation , & ab-

ftra&tion, font de peu d’ufage parmi lemonde, ( quoi
que fans doute c¢ foient pourtant celles qui font davan-
. *% ¢ : | tage.
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tage paroftre la grandeur de I'Efprithumain, & jufques
ou peut aller facapacité & fon €rendué, } maiss’étant
uniquement attach¢ a celles qui entrent plus dans le com-
mercedeshommes, & dont il eft prelque impoffible de
fe pouvoir pafler: aufli s’étoit il dtudi 4 les bien com-
prcnc\ire » & particulierement 4 trouver des manieres pro-
presa les faire bien concevoir aux autres.

C'eft ce que je me promets que I'on reconnoftra facile-
mentici, parles expreffions fimples & propres dont il fe
fervoit pour les donner i entendre a fes Acditeurs. Aufli,
quoi que les divers Traitez ui font contenus dans ce
Livre, foient dans les mains de plufieurs : neanmoins!'on
trouvera bien de la difference entre ces mémes Traitez,
telsqu’ils fontici, & leurs copies, ou pour mieux dire
Ieurs premiers crayons. Car on neles donne pasici fim-
plement comme il les donnoit lui-méme a fes Difciples ,
mais corame il les leur expliquoit dans fes Legons parti-
culiercs. Si bien que ceux qui voudront ferendre tant
foirpeu attentifs, pourront aifément d’eux-mémes, &
fans autre Maitre que I'Efprit de Monfieur Rohaule qui y
regne partout, entendre toutce quieft conteun dans ce
gros Livre. ‘

Yefpere aprés cela, quechacun trouvera que ce Livre
ne fera pas d'une mediocre utilité pour le Public; puis
que toutes (ortes de perfonnes y pourront trouver dequot
s'inftruire. Les jeunes Gentils—ﬁommes y pourront ap-
prendre les premiers Elemens de la Géometrie ; puis
pafler deld aux Fortifications y ou ils verrontles diffe-
rentes Manieres de fortifier les Places , tant regulieres
qu'irregulieres; les avantagesqu'il y faut ménager, les
€gards qu'il faur avoir 4 toutes leschofes dudedans & du
dehors ; ils verront , entre ces differentes Manieres ,
quelles font les plus parfaites, en quoi elles le font, pour-
quoi elles ne le funt pas tofijours , & quand I'une doit étre
préferde a l'autre. Mais 1ls yapprendrontaufli, quela
maniere d’attaquer d'aujourd’huy: les grandes ruines
que font les Bombes, les Carcaffes, & leCanon: & fur
sout que Ja vigueur, & la generofitd excraordinaire de

nos
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* Les Artifans pourront auffi par le moyen des Mécha-
niques, feformer eux-mémes I'Efpric, & fe rendreca- !
pables debien exercer leurs Arts; & s'ilsontun peude "
genie & d'induftrie, cela leur ouvrira 'Efprit pour in- ;
venter de nouvelles Machines, fabriquer de nouveaux .
Inftrumens , -& faciliter ainfi les moyens d’executer leurs

w'ayant tiché de mettre chaque Traité dans!’ordre & : f
ans lerang ot il doit &ure,, il eft arrivé neanmoinsque 1
celni qui devroitérrele premicr, eft ici ledernier. De- I
quoi je ’ai point d’aurre rajfon i rendre, finon que
comme c'¢toit celui ot Monfieur Rohault s'éroic le
moins €eendu & expliqué , & par confequent ouil avoit [
Laiffé plus de chofes au foin de celui qui pourroit un jour iE
travailler 4 le mettre en état de paroitre au jour, jel’ai ',
refervé pour le dernier,, afin-de me donner leloifir d'y
pouvoir bien penfer , randis qu'on imprimeroit les au-
tres Traitez, Mais il 'y a nien de plusfacile, que de
pardeflus les autres, & de lire ce Traité-14 le pre-

Sije ne m'érois point déja trop drendu, je pourrois ici
faire remarquer les grands avantages que I'on peut tirer -
des Mathématiques, & particulicrement de la Géome- ;
tri¢ ) C'éroit mémes le premier deflein que je m’¢rois o

P RETF A C E

nos Generaux , de nos Capitaines, & de nos Soldatse
fontqu'iln’ya plus de Places imprenables.

Ceux quivoudront fe donner au Negoceou aux Affai-
res, &yagiren gensde bien & d’honneur, y pourront
apprendre 4 bien tenir Jeurs Livres, & drefler leurs
Comptes; 4 ne {e point laiffer tromper, & :‘meufoint
aulfi tromper les autres, par quelque erreur de cale
impréveut , oumalicieufe. Car ce n'eft pas d’aujourd’hui
quel’on fgaic, que pour faire une grande fortune, &
s'enrichir anx dépensd’autrui, il ne faut voir leschofes
u'ddemi, & non pas voir {i clair.. Une Conftience bien
Jairée, eft un obftacle invincible & impénéerable au

» OU

lus qu'une chofe 4 faire obferver, quieft,

e B e
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propolé, afin de donner quelque érendu 4 cette Préfa~
¢¢, & me fournir dela matiere dequoi pouvoir propor-
tionner [a téte de ce Livre avecle refte du corps. Mais
ayant depuis confideré qu'il étoitimportant de difculper
Monfieur Rohault, & moi aveclu1, desreproches qui
nous étoient faits par ceux qui {e donnoient Ialiberté de
rendre publiquement fufpecte la Foidu Maitre & des

Difciples, par les mauvaifes con[eci:mnccs qu'ils ciroient -

de Jeurs Principes : cela m'a fait changer de deflein, &
m’adéterminé 4 celui quej’ai pris. Si j'yaibien oumal
reiiffi, je laiffe & chacun 4 enjuger. Maisau moins je

uis affurer avec fincerité . que ce n'eft que le defir de
deffendrela Verité, & de repoufler la Calomnic, en fai-
faut connoitre la puretd deleur Foi & de leur Doctrine,
qui mel'afaitentreprendre,

Clde
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AVERTISSEMENT

Sur cctte
Nouvelle Edition.:

N peurrost [e difpenfer de rendre compre
ics des changemens que Uon aapportez
b dans cette Newvelle gdition, Uil fuffi-
roit de wavoir vien clmnfe' que bien a
‘ propos. Car il w'en eft pas des Mathema-
tigues , comme des Maticres de Morale : dans celles-ci,
les droits d'un Autheur [ont inviolables , &5 lin wofe
toucher ni 4 fes penfées, ni 4 fes expreffions 5 aulien
que dans celles-1d, Tévidence qui les accompagne tof-
Jours y & Dintereftde la Verieé , ne permettent pas de
copier des fautes. D'ailleurs, comme le principal bus
ue dost avoir un Auteur en traseant des Sciences , s
Zamut des Mathématiques , eft de les illuftrer autant.
qu'il luy eft poffible, & e facsliter Pufage , puss qu’sk:
eft fiunsver[el dans tous les Ares = il doie prendre en'bon-
wepartla cenfure de ceux qus e pryoﬂzm laméme fin.
Ceft auffi par ce feul motsf'y de vendre cét Ouvrage plus
utile au Public , qi'on en a éclasrci & corrigé pluficurs
endroits, qui étosent un Zeu négligez 5 en quoi l'on wWa
vien fust qu’ avec Papprobarion d'un Matheématicien du
premier ordre, & qui w'eft pas moins connu en France
quen Hollande. On reconnoit cependant , avec tout le
monde , le merste diftingué de feu Mr. Robanlt , &' Pon
wa garde de vefufer 4 (& memoive lajuftice qui lui eft
deut. Ainfi Pon confidere [es Oeuvres Poftbumes , com-
wie plufiesrs Traitez détachez , qu’il W avoit compofez
quc pour fon ufage particulier, & auxquels il w'avoi
as mila derniere main.
Masi pour [atisfaire en partie la cuviofité de cenx qui
‘ way-




w auront pas la premiere Edstion de ce Livre | & qui fou-
hagteroient pourtant de woir les endrosts qilon a yetou-
cheg, enwvoici quelques-uns des plus confiderables.

Tome].Far.355.l.13. Orileftaremarquer &c.
Dans la premserc Edition,, ilya: Or il eft & remar-
quer, que quand cequirefte, excede ycoco, on
ajotite une unité dans les Tables. C’eft une fauec;
car pour fgavoir fi Pon doit ajouter PUnité , il ne faus
pas comparer ce qui refle, 4 $OCO0, man feulement
4 laRacine trouvée. Onacerrige laméme faute dans le
Calcul du Cozé du Decagene, pag. 367.

TomeII. pag. 109. 1. 24. en multipliant &c. Dans
lapremiere Edition, ilya: en multipliant MC par

K, &leProduitpar letiers de laprofondeur du
Foflé. CeCalcul [uppofe fauffement gue les deux Py~
vamides ont pour Bafes les Triangles CMK, CLK ;
au lieu que ce font les Redtangles de CM & CL par la
profindeur du Foffé; ce qu’il eft important de remar-
quer. On a corrigé laméme fuute dans le Toifé du Talus

duRempare, pag.114.1ig.9. 4 10. .

Pag.125.1.6. A quoil’onpeut ehcore &c.: Dans
lapremiere Edstion, ilya: A quoil’on peut encore
ajoiiter le Plan incliné , & la Superficie plane, ou
te Trailfheau. On 4 oté certe Superficie plane ( /” Au~
teur a wvoulu dive , Superficie Horizontale ) & ce
Traifneau , parce que cen’eft pas une Machine fimple.

Pag. 454:1. 16. il ne faut que divifer &c. Dans /s
premiere Edition , ily a: il ne faut que divifer le Nu-
merateur de la Fra&tion divifer, oudu Dividen-

" de, par le Numerateur de I'autre 5 & donner au
Quotient le Dénominateur commun. Ainfi pour di-
vifer  par}, ilnefautque divifer 8 par2, leQuo-
ticng

e ey . ey MR
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tientfera 4, & donner au Quotient le Dénomina-
teur commun ,cc quifera$. A guoi bon ce Dénomi-
nateur commun? ¢eft unc faute s le Quoricne oft 4., 45
mmpast, T T

Enfinendomne avis, que le Profil qui fetrouve dans
les pages 69 & 70 duIl. Tome, w'eft pasexaft. Car
premicrement la largeur CD de PE(planade ne vépond

@ 4 la confbruBion, ayant 10 Toifes, au lieu de 8.
Deplus, lalettre R fere & marquer deux points diffe-
rens o qui font fi proches Pun de Dautve, qilils [e cons
fondent enun: pour corrigey ce defaut , il aurost fulln
aggrandir tellement 14 Figure, qu’cllen’auroit pitensy
dans laPage; onprie e Ledteur de fuppléer d cela.

Fautes a corriger.

Page167. lighe 23. parla 24. Jifez, parla23.

Pa;g.; VIR niufriple cD ,6;'/.' mu‘lri plede CDy
Pag.262.1. penult. fera AC; 44 ferad AC,

Pag. 305. L 16. que & AF /¢{. que AF

Pag.327.1.15. aCF./[.4 CE.

Pag. 336.L 3. aufliau /4. auffi femblable an

*
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=N nepeur pas douterqu'il 'y airdes

AN Eftres étendusen Iongucur,{;rgcur,
} ¥ & profondenr ; Etc’eit ce qu’on ap-
b) pelle Corps ou Solsde. :
Yy Enecxaminant en particulier unde
' ces Corps, comme celui qui efbici
{cprgfentc’ > qui reffembledundé .
a jotier, il eft certain que Pony
reconnoitun Deflus , un Deflous, B
un Devant, un Derriere, & des
Gotez.

Puis ne confiderant que le Deffus

Tome I, ' A
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» ELEMENS D'’EUCLIDE.

» dece Corps, on peut aflurer , fans craindre de fe.

- tromper, qu'il adelalongueur & de lalargeur ,&
point du tout de profondeur ; Etceftce quon ap-
pelle Superficie ou Surface. .

* Enfutte , confiderant 'une des extremitez de cet-
e fufcrﬁcic » lenn'y remarque que de lalongueur,
* fans largeur ni profondeur ; Et c’eft ce quonappel-

leune Ligne.

Enfin, confiderant 'extremité de I'une de ces
lignes , on reconnoit que c'eft une chofe quin‘a
nt longueur , bi largeur, ni profondeur ; Erc'eft
ce quonappelle #z Posnt, .

_ Ainfi, ileft indubitable qu'il y a des Superficies.,
desLignes, & desPoints; maisil eft certain aufhi
ue ¢'eft feulement par la penfée que les Points font
eparez des Ligies, lesLignes des Superficies , &
les Superficies des Corps , ou Solides; Ce qu'il
fuffic de remarquer ici pour érablir le fordement &
1a verité des définitions fuivantes.

Mais auparavant, comme dans les Sciences dont
nous avons 4 traiter, on ne doit rien avancer qui
ne foit clair 4 I'Efprit, & quinefoit fondé en preu-
ves , & que fouvent pour la preuve des Propofitions
qu’onexamige , on fe fert- de Definitions; de De-
mandes, d'Axiomes, de Theoremes, de Proble-
mes ; de Lemmes, & deCorollaires 5 il eft bon
d’expliquer ici ce quel'on entend par ces termes.

" Definition, eft une explication claire & précife
de la fignification des mots, ou des chofes que les
mors fignifient.

Demandc, «ft une propofition, qui étant claire
& certaine , eft fuppofte vraye , pour n’étre pas
obligé de la démontrer.

' Axiome, eft une propofition fi évidente d’clle-
méme, quelEfpricn’en peut douter, & qui pour
cela n’a pas befoin de preuve,

Theoreme , cft une propofition qui contient
quelque proprieté d démonter, >

to-

!
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LIVRE PREMIER. 3
- Probleme , eft une (propoﬁtion qui contient [a
preuve de quelque chofe qui étoit A faire, ou 4 trou-
ver. o : :
. Lemme, eft une propofition qui n'eft mifeau
liew ot elleeft, que pour fervir gc preave a d'au-
tesqui fuivent,
Corollaire , eft une propefition qui fuit d'une
autre qu'on vienc de prouver.

DeriNITIONS.

1. Un Point, eft cequi n'a ni longueur, nilars
geur , ni profondeur ; & qui par confequent n’a
niétendu€, niparties.
2. UneLigne, cftune Etendué enlongueur, fans
largeur n1 profondeur,

3. Lesextremitez d’une Ligne , font les points qui
12 rerminent. : '

4. Une Ligne droite;"cft une Lighe quia toutes

- desparties egalement pofdes entre’ fes extremitez ;
en forte que I'unc ne s'ééve & ne’s'abaifle point
Plus que l'autre.

" Par exemple, la Ligne ABeft: A B
une Ligne droite, parce-qu'ellea
toures {es parties tellement pofées entre fes extremi-
tezA,&B, quepasunen’eft plusélevée, nyplus
abaiflée quel'autre. L
5. Une Ligne courbe , eft une Ligne qui n’a pas
toutes es parties egalement pofes entre fes extre-
mitez, - _
Parexemple, la Ligne CD eft une Ligne courbe ;

arce qu'elle a quelques-unes de- B .
Yespartics, commeE, & F, qui - . E
ne font pas également. poféesén- B/—’\/o‘
tre fes exremitez, & dont l'une F
s'¢léve ol s'abaifle plus quel'aurre.
6. Une Superficie, ou Surface, eft une Etendu&

en Jongueur XTargeur , fans profondeur:’
. A 2 Par

-




4 ELEMENS D'’EUCLIDE.
Par exemple, I'Etendué quiclt o B
renfermée entreles Lignes AB, BC, -
CD, & DA, eft une Supesficie,
farcc qu'ellea de la longuenr & de

alargeur, & qu'elle n'a point de D C

" profondeur.

7- Lesextremitez d'uneSugerficie, fontleslignes
dont elle cft bornée. :

8. Une Superficie plane, ouun Plan, eftuneSu-
perficie qu1 2 toutes [es parties éZilement pofées en-
tre fes extremitez; en forte que I'une nes'éléve &
ne-s'abaifle point plus que Pautre , comme ici
ABCD. _

9. Une Superficie courbe, eft une Superficic qui
n'a pas toutes {es partics également pofces entre fes
extremitez 5 & dont I'une s*éléve ou s'abaifle plus
que Pautre. e

10. Une Su%crﬁcie convexe , elt une Superficie
courbe, confidesce du cor€ qu'elle séléve,

" x1. Une Superficie concave , eft une Superficie
courbe, conliderce du cotc qu'elle s’enfoiice ou
s"abaiffe, _

-Ainfi, la Superficie d'un Globe eft une Superfi-
cie courbe ; laquelle comfiderée par le dehors eft
convexe, & coufiderée par le dedanseft concave,
12. DesLignes paralleles, font des 'li}gncs droites
qui font far un méme plan, & qui &ant prolon-

des de part & d’aurre d Pinfiny , ne {e rencontrent
jamais, & font tolijours également diftantes.

Par exemple, les lignes AB,

€D, font paralleles ; parcequ’el- ‘A . B
Ies font fur un méme plan , & N
¢ ;u'ét:mt -prolongées de part & ¢ D

autred 'infiny , clles neferen: . e
contieront jamais ;& feront tobijours également
diftantes. e SRR
13. Le Terme, cft Uextremité de quelque Gran-
dcun ) . .

14. Une
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LIVRE PREMIER. gy
'14. Une Figure , eft ¢ qui eft cavironné detes-
mes, '
15. UnCercle, eft unefigureplane, bornéed'u-
nefenle ligne courbe ,- qu'on nomme Circonferen-
¢e, an dedans de. laquelle i y, a un point, qu'en
nomme Centre, duquel roures les lignes droites
menées 4 1a circonference font égales enti’ellcs.
. Par exemple , la Figure , - '

ACE eft un Cercle ; parch que .
c'eft une Figure plane’, ‘qui
eft bornée d'une feule: ligne
cotrbe,, 3 favair AECH & .
qu'an dedads il iy 2 un poiY;, .
2 {cavoir F , duquel toutes les
lignes droitts , comme FA, - |
FC, FE, qui font menées 3
lacitconference , font égales entr’elles.”

16. Le Diametre d'unCercle, eftune ligne droite.
ui pafle }),ar Te centre, & qui f¢ texmincde part &

‘autre & la circonference,

- Par exemple, auCeg-
cle ADBE, la l§gncdtoi-
tcAB, cftundametre;
parce qu'elle pafle parle :
centre C, & que fesex-- A B
tremitez A, & B, {e ter- :
minent depart & d’autre
a la circonference,

17. Un Arc de Cercley .
oft une partic dela circonference d’un Cercle , com-
me BE.

Silacirconference &'un Cercle eftdivi(éeen 360

partics égales, chacune de ces parties s'appelle De-

gré, dont lago®. partie s'appelle Minute , &c.

18. UnDemi-Cercle, eft une figure comprife du

diametre du Cercle, & de fa moitié de la circon-

ference, comme AEB. :

19. UnAngle, cft l’inclin;ifon dedeux ligncs'ql}i
3 e

o m——
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fe rencontrent en un point non direCtement ; ot
_ pour mieux dire, c'eft 'efpace qui eft compris entre,
deux lignesainfi inclinées. ———
- Ainfi, les lignes BA, CA, qui font inclinées
I*ane vers I'autre’, & qui fe réncohtrent non direc-
tcm?m aupoint A; forment.cé qu'on appelle uir
An e. . R o e
1o.chs Cotezdun - = = 1 o
Angle’, font les li-- A A A
gnes -qui forment , A
{’Angle. PRy A G A 2
21. .La Pointe, oule
Sommet_dun An--cf oo\ fo o)
Te; At le point ol R+ gv .0 I o Vol
¢ rcncdhtlx’fcnt “des B.G'BC . BC
deux Cotez de I’ Angle. S
L’on défigne quelquefois un Angle parune feule
Iettre, que l'on met au fommet ; & quelquefois
partrois, & alors celle qui marque le fommerfe
doit mettreau milieu. Ainfi pour défigner par trois.
Jettres I'Angle A, P'on dit I'Angle BAC, ou bien
T Angle CAB. "

22. Un Anﬁlc re@tiligne , eftun Angle compris de .
deux lignesdroites. " I cor :
23. Un Angle curviligne, cft un Angle compris.

de deux lignes courbes .
24. Un Angle mixte, eftun Angle compris d'une.
ligne droite & d'une fnc courbe ; comme on peat
voir cn la figure precedente. '
Comme I'Angle rectiligne eft d’un plus grand
ufage que fesdeux autres , ceft de lui quel'onen-
tcn%ra parler ci-aprés, lors c}u’on arlera imple-
-mentd'un Angle, fansen déhgner I'efpece.
2§. La Quantité ou la Grandeur d'ug Angle, eft
1e nombre des degrez que contient 'arc que {es c6-
ez comprennent, d'un. Cercle quia fon fommet
pour centre., ' -
Erainfi, pour déterminer la quantité oula g:lan--
eur
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deur d'un Angle., il_pe faur que décrire un Cercle
dont le fommet de I'Angle foit le centre; puisil
faut {gavoir combien de degrez contient I'arc dece
Gercle compris entre fes deux Cbtez, & lenom-
bre decesdegrez en determinera la grandeur.

Droytil fuit qu'un Angle eft d'autanc plus grand ,
que cérarc comprend un plus grand nombre de de-

Tez.

%6. ‘Une Ligne perpendiculaise, eft une ligne droi-
te, qui tombant fur une autre ligne droite, faicde
part & d'autre des Angles égaux.

Ainfi, la ligne AB eft perpendi- A
culaire dlaligne CD ; parce qu'elle ~
tombe de eelle forte fur cetteligne,
clu’cllc fait les Angles ABC, & ABD, .
cga(tf endtr’cuxh dcoi - bl .

uand une ligne droite tombe 4
T'exsremité d'une aurre ligne droi- CBD

te,. elle ne laiffe pas delay étre perpendiculaire > fi
cette aurre ligne étant prolon/géc , elle fait avec elle
des angles de part & d’autre égaux entr’cux.

Siuneligne eft perpendicufattea une autre , cet-
te antre reciproquement lui eft anffi perpendiculai-
re; ainf Jes deux lignes AB, CD, {ont perpendi-

culaires I"une  I"autre. -
27. Un Angle droit , eft un Angle comptis de deux
lignesdrottes perpendiculaires 'une 4 I'autre ; com-
Angle A v E

- obws,eft
gran
qu'undroit, commeI'Angle DEF.

mel’Angle ABC.
- . G
un An- : .

28. Un
gets B¢ b FH ©

"29. Un Angleaigu, eftun Angle plus petitquun®
e v :

droit, ‘comme le GHL
iligne , eft une Figure com-

30. Une Fioure redil X
i A . pufe
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prife oubornde de plufieurs lignes droites ; Ee c'eft
de celle- 1 feule, & du Cercle, dontil eft parlé
dans ces Elemens.

31. Les Cotez d’une Figure redtiligne , fontlesli-
gnes droites dont el c[; ornée, 4

. 3a. UnTuoangle , eft une Figure comprife detrois

Jignes droites, comme ABC.b . P
YeTrian-

§Ie confi-

] B E H
eré felon
{es cOrez
fedivifeen [/
A C D F G I

trois efpe-
ces , {qa- _
yoir, cn Triangle Equilateral, enlfofcdle, & en
Scaléne.

33. Un Triangle Equilateral, eft unTriangle qui
a{es trois cOtez €gaux , comme ABC.

34, Un Trianele fofcéle, eft un Triangle qui a
deux de fes cOtez éganx,, comme DEF.

35. Un Trianglc Scaléne , eftun Triangle quia fes
wois cOtes inégaux, comme GHI.

- LeTriangle cosfideré felon fes Angles, fe divife
suffi en trols efpeces ; fcavoir, en Triangle Rec-
ranglé, en Amblygone, & en Oxygone,

36. Un '
Trian- A E H

T [\ /\ A
wngle ,
T
Sl'ri:m'.:n B CD FG I
gle qui 2 un angle droit, comme ABC.

37. Un Triangle Amblyoone , ou Obtus-angle ,
eft en Trrangle quia unaugle Gbtus, comme DEF.

38. Un Triangle Oxygone, ou Aigu-angle, eftun’
Trianglc quia %es troisanges aigus ,_comme GHIL

39. LaBazcd'un Triangle , eft un de fes trots
Corez iidifteremment; qugl'en nomgncainft fui-
vant le befoin quiop en a. v Alnf

-
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Ainfien tout Triangie chaque Coté peur fer-
virde Baze ; & mémes I'Hypotenufedun Triangle
Re@tangle (ceft 4 dire le Cotd oppof€ d I'Angle
droit) peut éue confiderde comme Baze de ce
Triangle. '
40. Un Paralf cft une Figure comprife
aubornée de quarre lignes droites, dont les oppo-
fes font paraﬂelcs. : S '
Ainfi , les Fi- A
guresqui font ici
marquces ABCD, |- e
font des Paralle- I 2
logrammes ; par .
cequechacuneet B . C B~ CF

comprife de qua-

DA__ D

tre lignes droises, A . S
dontg les oppo- . a D ;

fées,comme AB, B .
CD, font paral- ¢
Ieles. C B C

. 11 y a quatre ,

fortes de Parallelogrammes , fcavoir, le Quarré,
le Rectangle, (ou le Quarré-long , ) le Rhombe , &
e Rhomboide. ¢ I

41. Un g'uaxrc', eft un Parallelogramme , quia
* Ies quarre ¢otez égaux, & les quat?cangl‘cs droits 4
comme ABED. 1.

42. Un Re@tangle, ou un Quarré-long, eftun
Parallelogramme’; qui a fes quatre anglesdroirs,
& les cotez oppofez égaux encr'eux , comme
ABCD. 2. -

43. UnRhombe , eftun Parallelogramme, qui a

les quattecotez egaux , & les angles oppofez dgaux -

entr'eux , comme ABCD. 3. ) o
44. Un Rhombgide , cft un Parallelogramme,
qui a les corez & les angles oppofez égaux en-
tr'enx, comme ABCD, 4.

4. La Diagonale, ou le Diametre, d'un Parale

Ay -0 K-

T Y N sy e o

PR .

P
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10 ELEMENS D'EUCLIDE.
lelogramme , eft unc Ligne droite, tirtedel’undes
Angles de ce Parallelogramme, 3 celui qui lui eft
oppof¢. .

AinfilaLigne AC,eftla A H D
Diagonale ou le Diame- B

-tre du Parallelogramme F G
ABCD.
46.l Les Parallelogrammes
a_l'entour_du Diametre
d'un auere Parall-logram- B1 C
me, ce font deux Tarallelogrammes, dont les
Diagonales, priles chacune  part , fontpartie de
ce Diametre ; & prifesenfemble, font le Diame-
tre total.

Ainfi les Parallelogrammes AFEH, & EICG,
font des Parallelogrammes qui font alentour du
Diamerre du Parallelogramme ABCD ; parce que
leurs Diagonales AE, EC, prifes chacune 4 part,
font partie du Diametre AC; & prifes enfemble
font ce Diamhetre total.

47. Les Supplémens des Parallelogrammes qui

font alentour du Diametre d un autre Parallelo-
gramme, ce lont deux Farallelogrammes, par
ﬁﬂm Diametre ne pafle point, & qui avec
Tes deux autres qui font alentour du Diametre,
'tomlpofent cérautre Parallelogramme total ; com-
mefontici les Parallelogrammes FBIE , EHDG,
lefquels avec ceux qui font alentour du Diametre
font le Parallelogramme total ABCD. -

48. Un Trapéze, cft une Figure comprife de qua-

tre Lignes droues, dont les A ‘B

«<Gtez oppofez, ou pour le
Moins deux de ces coOtez, ne
font point paralleles; Com-
me ABCD eft un Trapéze ;

parce que fes deux cotez op- D . ¢

pofez AD, BC, nefontpoint paralleles.

_ Ecamnfiun Trapéze cft une Figure de quatre c3-
- tez
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1z, quin‘eft point Parallelogramme.

DeEMANDES.

1. Que d'un Point donnd 4 un autre Point donné
Lon puifle mener une Ligne droite.

2. Quel'on puifle prolonger tant que l'on voudra
une Ligne droite donnde & terminde,

3. Que I'on puifle décsire un Cercle de quelque
centre & de quelque intervalle que ce foir,

4. Que toute Grandeur dounée puifle étre aug-
mentée ou diminuée.

AXIOMES..

1. Les Grandeurs égales 4 une méme Grandeur .

font égalesentr’elles. .
Ainfi les Lignes AB, EF, qui font chacune
::g:}cs i la’ Ligne GD, font A B
cgalesencrelles. c
2. Si 4 des Grandeurs dgales D
onajoiitedes Grandeurs éga-
les, les Touts feront égaux,
3. Si de Grandeurs €gales on retranche des Gran-
deurségales , les reftes feront égaux. :
4- Sia des Grandeurs incgales on ajolite des Gran-~
deurs égales , les Touts feront inégaux,
§. SideGrandenrsinégales on retranche des Gran-
deurs dgales, les reftes{erontinégaux.
6. Les Grandeirs qui font doubles, ou triples,
ou quadruples &c. d'une méme Grandeur, ou de
Grandeurségales ; fonc égalesentrelles.
7. Les Grandeurs qui font, moitié, ou tiers, on
quart &, d’une méme'Grandeur , on de Grandeurs
égales, fontégales entr’elles.
8. Les Grandeursqui conviennent enfemble , font
égales entr’elles. .
* “Ceft i dire, par exemple, que fi deux Gran-
A§ deurs

Ld)
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12 ELEMENS D'EUCLIDE.

deurs érant mifes Pune fur l'autre, fe peuvent tel-
lement ajufter, que I'une n’excede poinel’autre,
mais la couvre précifement: ces deux Grandeurs
{ont égales entr’elles.

9. LeTour eft ¢gal 4 toutes fes parties prifes en-
{emble.

10. Le Tout eft plus grand qu'une de fes parties.
11. Les Angles droits font égaux entr’eux,

12. Deux Lignes droites n’enferment pointun ef-
pace.

13. Si deux Lignes droites {e coupent I'une I'antre ,
clles fe couperont en un Point. :

14. Si deux Lignes droites {c rencontrent non direc-

tement en un Point, érant prolongdes, elles fe

couperont I'une I'antre en ce méme Point.
S} P s A
15. St 4 des Grandeurs ¢gales, on ajotite des
Grandeurs inégales , I'excez des toutes ferale mé-
s s Ay
me que Pexcez des ajolitces.

Amfi, fi lon fuppofe que A B B
les Lignes AB, CD, font

.o C D F
égales, & qu'on leur ajolite

Ies Lignesindgales BE, DF: I'excezdontla toute
AE furpaflera la toure CF , feraégala I'excez dont
16. Siades Grandeurs inégaleson ajolitedes Gran.
deurs dgales, Iexcezdestoutes fera le méme que
I'excez des premieres.

Ainft, fil'on fuppofe que A . BB
les Lignes AB, CD, font ¢ D F .
inégales , &. qu'on leur ~———————t—rt !
ajoize les Lignes égales BE, DF : I'excezdont la
toute AE furpaflera la toute CF, fera le méme
que celui dont AB furpafle CD.

7. Si de Grandenrs égales on retranche des Gran-
deurs indgales , I'excez des Grandeurs qui reftent,,
fera €gal a I'excez des Grandeurs retranchées.

Ainfi, fi I'on fuppofe que les Lignes AB ,CD,
font égales , - & qu'on en retranche les partics

in-

~

hiN

e

o
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: LIVRE PREMIER. 13

el- indgales AE, CF : D'excez .

2 Jorﬁaic refte FD. furpaflera A = F B

I lerefte EB, fera égald I'excez c i .

dont AE furpafle CF. : . D

i 13, Si de Grandeurs indgales, on retranche des

Grandeurs égales, I'exeez des reftes fera le méme
- quel'c{z_gcc?_ es t(}utcs.r
Ainfi, fil'on{uppofe que. E ‘B
. les Lignes AB, C[I’IPD, Ig:lu: A g
inégales, & qu'on en re. F——l————sz -

\ trar%?hc les ;]artics égales CF. D

AE, CF: l'excez dont le refte EB furpaflera le
refe FD, fera le méme que celui dont la toute

3 AB furpaffe la toute CD. o

/13 19. Si une Grandeur eft double d’une autre, &.
I'ajotitée de I'ajolitée: le Tout fera double du

Tout.

Ainfi, fiduncLignede 8 pieds, qui cft dou-
bled'une Lignede 4 pieds, I'on ajotite une Ligne
de 4 pieds, quieft doubled'une Lignede 2 Cﬁicds:
le Tout 12 pieds fera double du Tout 6 pieds.

/ﬂ 20. Si une Grandeur cft double d’une autre , & la

retranchée de la retranchée: le refte fera double .

durefte.

Ainfi, une Li- ' L 5.
gnede 12 pieds oo pTee ——
¢érantdouble d'u- 8 4

nelLignede 6 pieds, fi 'on retranche 4 pieds de 1o
plus grande, & 2 pieds de Ia plus petite, les &:
piedsqui refteront en I'une , feront deubles des 4

qui relteronten Lautre.

P R O~

PR




14 ELEMENS D'EUCLIDE.
PROPOSITION 1
PROBLEME L

Sur une Ligne droite donnée & terminée ,
- décrire un Triangle Equilateral.

E fuppofe que ’on donne [a Ligne droite AB,
c}ui eft terminde ; & je propofe de décrire
ur cette Ligne un Triangle Equilateral.
Pout le faire, o
Décrivez du centre A,& de l'intervalle AB,le Cer-~ .

- cle CBD 3 décrivez aufli du -~

Centre B, & del'intervalle BA,

le Cercle DAC;ce Cercle cou- /A\

pera l'autre aux deux pointsC,

&D';del’un de ces points , par

exeinple de C , menez les deux

Lignes droites CA, CB. Ces D

deux-Lignesavec la Ligne AB, feront un Triang[c —

& jedis que ce Triangle feraEquilateral. Pour le

prouver, .
Laligne AB, &la I.i%ne AC, font ks rayons

du Cesrcle CBDy doncelles font égalcs entr’elles.

De mtme, la Ligne BA, & la Ligne BC, font

les rayons du Cercle DAC, donc clles (opmrafli

égales entr’elles, Par cenfequent la I_.igﬂé AC,

& la Ligne BC, qui font dgalesaune méme, i

fcavoir AB, fontégalesentr’elles , pacle premier

Axiome. Ainfile Triangle ABC, ‘qui eft décric

furla Ligne droite donnée AB, eft Equilateral ;.

cequ'il falloit faire , & démontrer. \

REMARQUE.
Pratique de cette Propofition. Ouvrez le Com-
3 i pas

7
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LIVRE PREMIER. I3
pas de lintervalle AB; puis des |
points A, & B, comme centres, "_:w:: )
décrivezdeux Arcsde Cercle, qui y
s'entrecoupent au point C; &
menez du Point C les Lignes
dreites CA, CB; & le Trangle
ABC fera Equilateral, A B

"PROPOSITION II
| PROBLEME IL

D'un Point donné mener ane Ligne dreite
egale ane Ligne droste donnée.

E fu(fpofc que I'on donnelepoint A, &la Li-
nedroite BC ; &je ropofe de tirer du Point
; AuncLigncdroitc§
le fairc,

" De'l'une des extremitez de la Ligne BC, par
exemple, du pointB, commecentre, & de l'in-
tcrval‘; . sdu Point
Aaupoint B menez 2 Ligne droite Al; ; ccie’ce-
enfuite {ur certe Ligne, Far laPropo! 1:102]% e
dente, le Triangle Equilateral ABll)l,;1 prz olonges
apréscela le ¢8té DB 5 ;uﬁ;u dceq sconas

galed la Ligne BC. Pour

eBC, décrivezle CercleCG; puis du Point

R
ry




16 ELEMENS D’EUCLIDE.

la cizconference du Cercle €G en quelque point,
comme G ; prolongez auffi la Ligne DA mdefi-
nimentvers E; enfinducentre D, & de P'imer-

. valle DG, décrivezle Cercle Gl ; ce Cercle cou-
pera laLigne indefinie DE en quelque point , com-
me L. Cela étant, je dis que la Ligne AL, qui
part du Point donn¢ A , eft égale a [a Ligne droite
donn¢e BC. Pour le prouver,

LaLigneDL, &laLigne DG, font les rayons
du Cercle GL; donc clles font dgales entr’elles:
Maintenant fi de ces deux Lignes on retranche les
parties DA, DB, qui font ¢gales, parce que ce

fontles corez d’un Triangle Equilateral : les reftes

AL, &BG, fepont égaux entr'eux, parle 3% Ax.
Drailleurs, laLigne BC, & laLigneBG , font les
rayons du Cercle CG ; doncelles font aufli dgales
entr’elles. Par confequent la Ligne AL, & lali-
gneBC, qui fontdgales & une méme, 4 feavorr
BG, font égales entr'elles, par lei®. Ax. Nous
avons donc d'un Point donné mené une Ligne
droite égale 4 une Ligne droite donnée; Ce qu'il
falloit faure & démontrer.. ” -

REMARQUE.

Pratiquede cette Propofition. Il faut prendre
avec le Comras la grandeur de la Ligne donnde,
- puis le tranfporiant”an point donmn€, y mener
noe Ligne égale d fon ouverture, PRO-
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LIVRE PREMIER. 17
PROPOSITION IIL
PROBLEME IIL

Deux Lignesdroitei inégales érant donrtées
retrancher de la plus grande une partie
égale 4 la plus petste.

ient données , & que ABToit la plus gran-
de; & je propofede recrancher de AB une par-
te égaled C. Pour le faire , )

De I'une des extremitez de Ia Ligne AB, par
exemple du Point A, menez, par [a Propofition
precedente, laLigne droite AD, qui foit égaled
C; puis du centre A, & de l'intervalle AD, dé-
crivezle Cercle DEF 5 ce Cercle coupera la Ligne”
ABauPointE. Celaéuant, je )
dis que Ja partie AE , qui eft re-
tranchéede AB, eftdgaled C,
Pourleprouver,

La Ligne AE, & la Ligne
AD, font les rayons du Cercle
DEF; donc clles font égales
entr'elles; maislaLigne AD,

arla conftrudtion, eft dgale
2 la Ligne C; donc la Ligne
AE, qui eft égale a la Ligne )
AD, cftauffiégalea la Ligne C, par le premier
Ariome ; Ce qu'il falloit faire & démontrer.

E {'u;zpofc ue les deux Lignes droites AB , &
J C,fo

REMARQUE.

Pratique de cette Propofirion. 11 faut prendre.

avec fe Compas la grandeur de Ia plus pcg“;e > o
ki retrancher de a plus grande.

Rt A e e e
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PROPOSITION IV.
"THEOREME L

Si deux Triangles ont deux Cotez égaux &

denx Cétezy chacunaufien, & I An-
gle compris de ces deux Citez égal a
U Angle: la Baze [eraégaleila Baze,
- desdenx antres Angles (eront éganx aux
deux autres Angles, chacun axn fien
O~ tout le Triangle fera égal & tont le
Triangle. ’

E fuppofe que dans les deux Triangles ABC,
DEF, le Coté AB foit dgal au Coté DE , lc
J Coté AC au Cb- A
t¢ DF, & que I'An- D
glc A, compris des
cux Cotez AB, AC,
foit €égal 2 I'Angle D,
compris des deux Co-

tez DE. DF. Cela B CE F

érant , jedis que la Baze BCj eft égale 4 la Baze
EF; que ’Angle B cft €gal 4 I'Angle. E ; I'An-
_gle CdI'Angle F ; & enfin que rour le Trian-
gle ABC cft égald tout Je Triangle DEF. Pour le
prouver , )

Tranfportez par penf¥e le Triangle DEF fur le
Triangle ABC, enforte que vousfaffiez tomber le
Cbté DE furle Cocé AB, & lesextremitez D& E
fur les extremitez A & B ; ce qui fe peut faire , puif-
que cesdeux Lignes fone fuppofées égales. Enfui-

: R te
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LIVRE PREMIER. 19
tedequoi, puisquel’Angle D eft égal 4 I'Angle
A, par fuplioﬁtidn, il S'enfuit que le Coué DF
tombera fur le ¢6t€ AC; & puis quela Ligne DF
cft fuppofée dgale 4 Ligne AC, ils'enfuir que
Yextremied F tombera fur Pextremiré C 5 ainﬁ(}es
Points E & F, qui font lesextremitezdela Baze
EF ; tombantfar les. polnts B-8C,. qui font kes
extremitez dela Baze BC, il s’enfuit que la Baze
EF tombera fur la Baze BC, par la 4° Défin. &
par.confequent ces deux Lignes, qui conviennent
enfemble, fonr égales entr'elles, par le §%..Ax.
D'aillenrs’,  puis que  FAngle F -convienr -avec
VAngle. B, il senfuic qu'il lui cft égal ; & puis
que PAugle F convient avec L Angle :C , il s’enfuit
auffiqul Jui eft égal ; & enfin'puis qite le Trian-

le DEF convient avec le Triangle' ABC, ils’en~

Auit que ces deax Triangles: font -auffi égaux en-

tr'eux, par le huitiéme Axiome ; Quicft toucce
quil falloir demontser, - :

Nl

2
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PROPOSITION V.
" THEOREME IL

5 wn Triangle oft fsfeele, des Angles i

la Baze [ont éganx entrenx; © [es

Citez étant prolongez o les Angles
» it rd ify’ .
Jous la Baze fcrqm{ duﬂi éganx entr’enx:

‘que fes Cotez AB,. AC, foient égaux ;. cela,
éuant, jc dis premierement que les - Angles,
ABC, & ACB, qui font {ur la Baze BC, fonr
dgaux entr’eux. Pour le prouver, :
Prolongez le c6té AC autant-
qu’il vous plaira, parexemple,
jufqu’au Point G ; pais prolon-
gez le ¢bté AB indefiniment;
cnt fuite tecranchez, parla troi-
fiéme Propofition , du CoOté
AB prolongé , la partic AF,
éoile i AG; mencz aprés cela
uae Ligne droite du point C au
Point ¥, & uneautre du Point
B au Point G. -

Cette conftruction fuppofde , comparez le
Triangle BAG avee le Triangle CAF. Le Coié
AB du premier Triangleeft ¢gal au Coté AC du
fecond , par (uppofition; le Coté AG du méme
premier Triangle cfh égal aucdeé AF du fecond,
par l2 confiru&ion, Veild donc denx Corez, fga-
voir AB, AG, ¢égauxd deux Corez, AC, AF;
deplus I’ Angle compris des deux Cdtez AB, AG. cft
égal A1'Angle compris des deux autres Cotez 1}& (13: >

. »

J E (-'u.ppéfi: que le Triangle ABC {oit Iﬁ")'('cvc'lé’,“i &,

St A ap

oD et -

=

el e
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LIVRE PREMIER. 21
»'AF»,',pa'rce'qne" ¢'eft I'Angle A -qui eft commun
‘auxdeux Triangles. Partant il {uit par la Propofi-
tion precedente, que la Baze BG cft ¢gale d [a Baze -
CF: que lAngle G oft égal 4 I'Angle F; & que
VAngle ABG cft:égal 4 I'Angle ACF. Maintenant ‘
puis quedesLignes AG, AF, ontéeé faires égales, \
fi on en retranche les parries AC, AB, qui {ont
{uppolées égales : Jes reftes CG , BF , feront éganx .
entr’eux. Comparez maintenant le Triangle CGB
-avee le Triangle BFC. Le Coté CG du premier
Triangleeft égal an Coté BF dufecond , puis que
“ce fontlesrefies de grandeurs égales ; ¢ Cotd GB
eftdgalan CSié FC, celaa déjaéed prouve 5 'An-

leG, comprisdes deux Cotez CG > GB » cft égal
a I'Angle F, compris des deux Cotez BF, FC,
cola a aufli éé prouvé; Dovil fuit, parlaméme
Propofizion precedente, quel’Angle GCB eft dgal
4 I'Angle FBC, & I'Angle GBC égal d FAngle
ECB. 1 donc nous dtons ces deux Angles égaux
GBC, & FCB, desdeux Angles ABG, ACF, qui
-ont ¢té prouvez ¢gaux: les Angles reftans ABC,
& ACB, feront dgaux entr'eux, parle troifiéme

2 2B AT Srer————

L mls w T T s s Al TR

gles far ja Baze BC du Triangle Ifofcele ABC. Par-

tant,{i un Triangle eft Ifofcele,les Angles fur laBaze i

font dgaux ener’enx 3 Ce qu'il falloit démontrer. 0
Je 415 enfecond lien, queles Corez égaux AB, :

AC, duTriangle Hofcele ABC, érant prolongez, :

les Angles fous 1a Baze BC feront aufli égaux cn-’)“g) 4‘ [L( ‘
u'eux.” Car ces Angles ne fontantres que les Angfes Y 115 o .

GCB, & EBC, qui onr ddja dié pronvez aux, C & 8- T
Ainfi en tout Triangle Iofcele les.Angles fur Fa Ba- * Ohi ok :

-z y 8 les Angles fousfa Baze ,font égaux entr'eux 17 wet L Ja )
Ce.qu'il fallor démontrer, e : _, ¢
ey rre LW

COROLLAIRE

Ly 2pn—y
11 fusit de ceste Propofition qu'un Triang'e Equi- o o7 BOC_ ;
' fareral 5 iy

5



22 ELEMENS D'EUCLIDE.
lateral , tel que je fuppofe ici le; Triangle ABC,, «ft
aufli Equiangle, c'efta direqu'ilafes trois Angles
dgaux. _ L O o
Cas puis que les Cotez AB, AC, A
font dgaux: ils’enfuit, par certe

s°. Propofirion, que les AnglesB

& C font ¢gaux entr'cux. De mé-

me, ‘puifqueles CotezBA, BC,

font égaux : il senfuit auffi que B C
les Angles A & C font €gaux entr’cux. Ainfiles
‘Angles A Bfr,B €tant égaux au troifiéme C; ils'en-
fuit qu'ils font tous-trois égaux entr'eux ; & par-
_ tant que le Triangle Equilateral ABC eft Equan-

gle.
PROPOSITION VI
THEOREME IIL

Si un Triangle a denx Angles cganx en-
treux, les Cotez qusles fousiennent font
" auffi éganx entr'eux.

—

E fuppofc que dans le Tn'a.nglé - A

‘ . ' ABCles Angles ABC, & ACB,
» 9 reqf S foient dgaux emreux ; Cela
v ) s drant, jedisque les Cotez AB, AC,
S v  qui fobriennent ces deux Angles B ¢
o~ '{ ®as  fontauffi égaux.

i ®€ 3N, Carfi ces deux Cétez AB, AC, n’éroient pas

RN €gauxentr’eux., il s'enfuivroit que I'un feroit plus

T a6 gorand que l'aatre; Ipo('ons que ce foit AB. Re-

. ¥.. tianchez donc, par la troifiéme Propofition , du

. Coté AB, la pariic BD , égale AC , & menez

“ & ..U laligne CD.. Comparez_enfuite le Triangle

.-VN>--‘;’V DEC
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. LIVRE PREMIER. 23
DBC avec le Triangle ACB. Le cbté DB du

remice Triangle , eft égal au Cord AC du
ﬁ:cond, par la conftru@tion; le Coté BC eft
communaux deux Triangles ; de plus I'Angle B,
compris des deux Cotez DB, BC, eft égal i
PAngle ACB , compris des deux autres Corez
AC, CB, par {uppofition. Donc par la quatrié-
me Propofition , le Triangle DBC feroit égalau
Triangle ABC, c'efta dire la partie aurout; ce
qui eft impoffible. Il eft donc impoffible que
le Coté AB foic plus grand que e Coté AC.  On
prouvera de méme que le Coré AC ne ftauroit
éueplusgrand que le Coté AB; & ainfi les deux
Corer AB, AC, font égauxentr’eux ; Ce qu'il
falloit démontrer. '

COROLLAIRE.

11 fuit de cette Propofition que tout Triangle
Equiangle, c'eft 4 dire quid fes trois angles égaux,
comme nous fuppofons ici le Triangle ABC, eft
auffi Equilateral, '

Car dece queles Angles B & C font égaux , les
deux cbrez XB, AC, qui les folitiennent , s'en-
fuiventéganx. Deméme, decequeles Angl’cs A
& B lont ¢gaux, les deux Cotez AC, BC, qui
les fotitiennent , s’enfuivent aufli égaux. D'od il
fuirque les deux cbez AB, BC, qui font dgaux
au troifidme AC, {ont dgaux entr'eux, par le
premier Axiome ; & partant que le Triangle ABC
eft Equilateral.

P R O-
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PROPOSITION VII
THEOREME IV.

Sides extremitez d'une Ligne droite, on
meéne denx Lignes droites, qui fe ren-
contrent enun Point: on ne pourra pas
des mémes extremitez, €~ de méme

pare, mener deux autres Lignes droites
" égales anx denx premicresy chacune a4

lafienne, qui [e rencontrent en un au-
tre Point,

Efuppofe que desextremitez de fa Li gne droite

ABon mdne les deux Lignes droites AC, BC,

qui fe rencontrent au Point C; & je disque

des © mé-

mes extre- c

mitez A,

& B, l'on p

ne f¢auroit

mener de

-mé?e part, . :

-4  feavoir

vcrsgC,A B A B A B

deux autres lignes droites dgales aux deux premic-

res AC, BC, chacuncilafienne, (c’eft dire, en

forte ?uc celle qui partdu Point A foit égale 4 AC,

& celle qui pare du Poine B foir égale 4BC, ) qui

{e rencontrent en un autre Point qu'au Point C.
Car fi elles fe pouvoiene rencontrer ailleurs

qu’au Point C, il faudroit que le Point de leur
en-
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rencontre fie ou fur I'un des Cotez AC, BC,
dy Triangle ABC: oudans ce Triangle: ouhors
¢ Triangle. :

Premierement, ce Point de rencontrt ne peut
étre fur Pun des Cotez AC, BC, par exemple
en D antrement il s'enfuivroit que AD feroit
égale 4 AC, c'eft 4 direlapartieantout, ce qui
eft abfurde & impoffible. '

Secondement , ce Point de rencontre ne peut
auffi étre dans le Triangle ABC. Car fuppofé qu'il
plitéreenD, meneza ce Point D les Lignes AD,
BD; puis du Point D au Point C menezla Ligne
DC; enfinprolongez BC, BD, vers E, & vers
F. Certe conftruction fuppofée: puis que dans le
Triangle ACD les Cotez AC, AD, (}'outfuppo—
fez ¢gaux, il S'enfitit, parla cinquiéme Propofi=
ton, quelesdevx Angles ACD, & ADC, font
aufli¢ganx.  Orl'Angle ECD eft plusgrand que
I'Angle ACD ,- qui n’eft que fa parese ; 1l eft done
aufli plus grand que fon égal ADC, & 4 plus forte
raifon que I’ Angle FDC,qui n'eft encore que partie
de ADC. Mantenant puis que les Corez BC,
BD, du Triangle BCD, font fuppofez dgaux,
& qu'ils font prolongezversE, & vers F: il s’en-
fuir, parlacinquiéme Propofition, que les An-

les ECD, FDC, qui font fous la Baze, fone
cganx emr'eux. Mais nous. avong déja prouvé
que 'Angle ECD ¢roit plus grand que I'Angle
¥DC. Amfi il s'enfuivroit que deux Angles fe-
roient égaux & inégaux , cequi eftimpoflible. 11
¢ft dontimpoflible que ce point de rencontre puille
#re davs le Triangle ABC, :

Enfin ce point §c rencontre ne pent étre hors du
Triangle ABC. Car fuppof¢ qu'ilpiitétreen D,
mencz dcepoint D les Lignes AD, BD ; puis du
Point D au Point C menez la ligne DC. Cetre
conftruction fuppofe :. puis que les Cotez AC,
AD, du Triangle ACD, font fuppofez éganx il

Tome 1. B s'en=

r
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s'enfuit par lacinquiéme Propofition, queles An-
gles ACD , & ADC, font aufli égaux. Orl'Angle
BCD eft plus grand quel’Angle ACD, quin’eft

ue fapartic; 1l eft donc aufli plus grand que fon
égal ADC,& 4 plus forte raifon que fa partic BDC.
Maintenant, puis que dans le Triangle BDC les
Cotez BC, BD, font{uppofez ¢gaux: il s’enfuit
{par lacinquiéme Propofition)queles AnglesBCD,
& BDC, qui font fur la Baze, font €gaux en-
tr'’eux. Mais nous venons de prouver que I’An-
gle BCD ¢roit plus grand que I'Angle BDC. Donc
il s’enfuivroit que I'Angle BCD, & I'Angle BDC,
eroient tout-enfemble égaux & indgaux; ce qui
eft abfurde & impoffible. Il eft doncimpoffible

ue ce Point de rencontre puiffe étre hors du Trian-

le ABC. Mais nous avons auffi prouvé qu’il ne
peut éire ni dans le Triangle, ni fur fes Corez,
cxceptéan Point C ; 1l s’enfuir donc que le Poine
de rencontre de ces deux Lignesne peut érre ail-
leurs quau point C; Ce-qu'il falloit démon-
trer. 4

PROPOSITION VIIL
1" THEOREME V.

Sideux Triangles ont dewx Cotez éganx 4
denx Cotez., chacunanfien, ¢ la Ba~
zeégale ala Baze: I Angle compris de
ces Cotez éganx [era auffi égal al' An-
gle.

TE Lippofe que dans fes deux Triangles ADC,

DEF, le Céoré AB foit ¢gal au Coté DE, le
. Co-

&
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Cotd AC an Coeé A D
DF, &1a Baze BC a
Ja Baze EF 5 cela
fant , je dis que

. TAngle A, compris

des deux Corez AB,
AC, eitégalatan. B C E F
leD, compris des deux Cotez DE, DF. Pour
€ prouves , .
Tranfportez par penfée le Triangle ABC fur le
Triaugle DEF, enforte que vous fafficztomber, [a
Baze BC fur laBazeEF, &lesextremitezB, &
C, furlesextremitezE , & F ; ce quifepeut fai-
re, puifque BC, & EF, font fuppofces dgales.

Cela éuant, confiderez que des extremitez de la -

‘Ligne EF parcent deux Lignes droitesED, FD,
qui fe rencontrent au Poine D; & que des mémes
extremitez partent deax autres Lignes droites BA,
& CA, qu leur font égales, chacune ala fienne,
par fuppofition , & qui fc rencontrent aufli en un
Paint. Partant, par la Propofition precedente,
ces deux Lignes nepeuvent pas fe rencontrer en
un autre Point qu’au Point D. Dot il fuit que le
Point A tombera furf Je Point D; quelaLigne AB
tombera for DE ; Ja Ligne AC tombera fur DF ;&
qu'ainfi I'Angle A conviendra avec I'Angle D ; &
partant qu'il lui eft égal; Ce qu'il falloic démontrer,

COROLLAIRE

Puis que par la démonftration precedente il a ded
prouv# que e Triangle ABC convencit avec le
Trangle DEF: outre que nous avons conclu que
les Angles A, & D, ¢roient ¢gaux entr'eux,
nous pouvons encore conclure que les deux Angles
B, & C, font égaux auxdeux AnglesE, &F,
chacun au fien; & que touc le Triangle ABC eft
¢gal a rout Je Triangle DEF. _
B P R O-
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PROPOSITION IX.
PROBLEME IV.

Couper en denx cgalement un Angle
reftiligne donne.

né, & jepropofe dele couperen deux égale-
ment. Pour le faire, A
Prenez {ur les Cotez AB, AC,
deux parties égales AD, AE;
mencz du PointD au PointE la
Ligne droite DE; décrivez fur g

JE fuppofeque I' Angle re&tiligne BAC foit don-

‘la Ligne DE, par la premiere

Propolition, le Triangie Equi- F

lateral DEF; menez du point é B

AauPoint Fla Ligne droite AF;

Cela érant je dis que certe Ligne AF coupe I'An-

gle BAC endcux dgalement.  Pour le prouver,
Comparez le Triangle DAF avec le Triangle

EAF.Le Cotd AD eft égal au C6té AE, par la con-

ftruction s le CO:é AF leur eft commun; Ia Baze

DF cft éoale aJaBaze EF, fvuis que cesdeux Lignes

font les Cotezd'un Triangle Equilateral, Partane,
parla Propofition precedente, I'Angle DAF cft
égal a I'Angle EAF; Et par confequent I'Angle
BAC eft coupé en deux également ; Ce qu'il falloit

fairc, & démontrer.
COROLLAIRE.

11 fuit de cette Propofition, qu’on peut couper un

+ Angle redtiligne donné en 4. 8.16. 32. 64. & ainfi

de fuite en doublant tofijours: Car aprés lavoir
divif¢ en deux dgalement, il n'y a qua divifer
cha-

b
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chaque moirié en dewx parties égales, puis pren-
dre la moitié de la moiné,, .

REMARQUE.

Pratique de cetre Propofition.
Appliquez vitre Compas au
Point B ; & l'ayant ouvert d dif
cretion , marquez les Points E ,
& D ; puis avecla méme ou autre
ouverture , mettez vorre Compas
au Point E, & décrivezversF, :
un arc de Cercle; & fans changer d’ouverture
tranfportez votre Compas au Point D, & décrivez
unautrearc qui coupe.le premier au Point F 5 En-
fin menez par fe Poinr-B & le Point ¥ une Li-
gnedroite; & certe Ligne couperal’Angle donné
¢n deux dgalement.

PROPOSITION X
PROBLEME V.

Couper en deus: également une Ligne droste

donnie, € terminee. '

£ fuppofeque I'on donne la Ligne droite AR,
jui eftterminée, & je propo(‘ggc la couper en
cux parties égales,  Pour le faire ,
Déerivez furla Ligne AB le
Trimgle Equilateral ACB, c
parla 1. Prop. puis, par la Pro-
ofition précedente, coupex
"Angle ‘ACB en deux égale-
ment parla Ligne droite CD; .
cere Ligue coupera fa Ligne A D
B3

g

0

I s m -
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AB au Point D; Cela éuant, je dis quelle fera
coupde en deux parties c'%alcs. Pour le prouver,
Comparez le Triangle ACD, avec le Trian-
gle BCD. Le Coté AC eft égal au Coté BC, parce
que ce font les Cotez d’un Triangle Equilateral ; le
CO6té CD eft commun aux deux Triangles. Voi-
1a donc les deux Citez AC , CD, €gaux aux deux
Cotez BC, CD, chacun au fien. Deplus]'Angle
ACD, compris de ces deux Cotez; eft égal d I'An-
le BCD, compris des deux autres, par la con-
ruction. Danc par lIa 4¢.Prop.faBaze AD eft
égaledlaBaze BD ; Et ainfi la Ligne donnde AB
eft coupée en deux également ; Ce qu'il falloic fai-
re, & démontrer. .

COROLLAIRE.

Tl fuit de cette Propofition » quon peut couper
une Ligne droite donnde en 4. 8.16. 32. 64 &
ainfi de. fuite , en doublant tofijours; caraprés
V’avoir coupée en deux dgalement, il ne faur que
couper derechef chaque moitié en deux parties éga-
les, puisprendre la moitié de Ja moitid , &c.

REMARQUE.

Pratiquede cette Propofiion, Appliquez votre

Compasa I'unedes extremitez
dela Lignedonnde; & le tenane
ouvert plus que de Ja moirié
decette Ligne, décrivez deux
Arcsde Cerclevers C, & vers A
D. Tranfportez yotre Compas
a Pautre extremité, & avecla .
méme ouverture decrivezdeux = ~°
aures Arcs qui coupent les :
deux premiers aux Points C, & D. Puis du point
C aupoint D menez upe Ligne droite; cette Li-

gnc
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'LIVRE PREMIER. 3t
gne corpera la Ligne AB en deux parties égales
au Point E.

PROPOSITION XI
PROBLEME VI

D’unpoint donné dans une Ligne droite
clever une Ligne perpendiculaire.

E fuppofe que la Ligne AB foitdonnée, &le
Point € dans cetre Ligne ; Etje propofe d’¢-
lever du Point C une Ligne perpendiculaire a

AB. Pour le*faire,
Prenezfurla Li§ne AB,
de part & d'autre du Poine
C, deux parties égales CD,
CE. Décrivezfurla Ligr=
DE {( p[arla 1';, Prc;p. le
Triancle Equilateral DFE. 1 AW
Menezdu 1:10im CanPoint A D € EB
FlaLigne droite CF. Cela érant, je disque cette
Ligne CF, qui part du Point donné C , eft per-
pendiculsire 2 la Ligne donnée AB.Pour le prouver,

Comparez le Triangle DCF avec le Triangle

. ECF. Le Coté CD eft cgal au C6té CE, par la con-
flruction 5 le Coeé CF cft commun aux.deux
Triangles. Voild denc deux Cowez CD, CF,
éganx a deax Cbrez EC, CF, chacun au fien, De-
plus, la Baze DF eft égale 4 laBaze EF, parce
que ce fout les Corez d'un Triangle Equilateral.

Partant (parla ge Prop.) I'Angle DCF, com-
pris desdeux Cotez du premier Triangle, cft égal

a I'Angle ECF, compris desdeux Corez de I'au-
we Tuangle; Et ainfi la Ligne CF, qui tombe
fur AB, & qui fait des Anglesde parc & d’autre

By égaux
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.c'gaux entr’eux, eftperpendiculaire. Nousavons

donc d'un Point donné dans une Ligne droite ,.
€levé unc Perpendiculaire ; Cequ'il falloit faire, .

& démonzrer.

REMARQUE. .

Pratique de cetre Propofition. Appliquez vbtre
"Compasau Point C, & e te-
nant ouvert comme il vous
plaira, marquez de parr &
d'aurrede la Ligne donnde les
deux Points D& D. Ouvrez -
aprés ccia un peu davantage AT € B
votre Compas, & le mertant (ucceflivement aux’
Points D & D, décrivez avec cetre ouverture deux
Arcs de Cercle qui s’entrecoupent au Point E ;
puis du Point C au Point E menez la Ligne droite.
CE ; Etcere Ligne fera perpendiculaire 4 laLigne
donnée.

Si le Point donné éroit 3 I'extremitd de laLi-
gne, illa f?.udroit prolonger , & pratiquer enfui-
te ce qui vienr d'étre dit. Il y 2 encore uneautre
maniere d’élever une Perpendicula’re 3 I'extremité
d’'une Liguedroite, qui {era enfeignée ci-aprés.

B

P R O«
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PROPOSITION XIL
PROBLEME VIL

\
D'un Point donné hors d'une Lignédroste

indeterminée, abaiffer (ur ceste Ligne,
une Ligne perpendiculaire.

E fuppofe qu'on donne Ja Ligne droite AB, qui’
¢ft indeterminde, & le Poine C hors decette’’

Ligne ; & jepropofe d'abaiffer du Point C une
Ligne perpendiculaire 4 AB. Pour le faire, )
Prenezau deld de la Ligne AB un Point tel qu'il
vous plaira,comme D;puis du :

* Centre C, & de lintervalle
CD, décrivezun Cercle. Ce

Cercle coupera la Ligne AB
aux Points E, & G, Coupez ‘l
apréscela (par laro, Prop.)la x EG =

pacticEG en deux également
an Point H. Menezdu Point

C au Point Hla Ligne droite CH. Celadtant, je

disque cette Ligne CH , qui tombe du Point don-

né Clurla Ligne AB, lui

Pourleprouver,

eft perpendiculaire.

Menezles Lignesdroites CE, CG, & comparez
le Triangle EHC avec le Triangle GHC. Lé Cbed
EHeft cgalau Coté GH, parcequelaLigne EGa
été coupée en deux également; le Coré HC eft
commyn aux deux Triangles ; Voild donc les deux

CowezEH, HC, ¢gaux aux deux GH, HC, De’

plus, laBaze CEeft égale 2 Ia Baze CG, parce que-
ce font les rayons d'un méme Cercle. Partant { par

la 8. Prop.)I'Angle CHE , compris des deux pre-

mieis COtez, eft

aI'Angle CHG ,compris
By

des:

deux

e e




I WUy

R ey STt e

3¢ ELEMENS D’EUCLIDE.

deux autres. D'ou il fuit que la Ligne CH, qui
tombe fur AB, & qui fait des Augles depart &
d'autre égaux entr'eux , eft perpendiculaire 4 AB.
Ainfi nogs avens d'un Point donné hors d’une
Ligne droite indeterminée , abaiffé fur cetre Li-
‘g:e une Ligne perpendiculaire ; Ce qu'il falloit

ire, & démontrer.

REMARQUE

Pratique de cette Propofition. Appliquez wotre
Compas au Point donné C, &
décrivez un Cerclede cel inter-
valle qu'il coupe la Ligne AB
aux deux Points D, & E ; puis
ouvrant tant {oit.peu le Com-
pas, & I'appliquant fucceffive-
mentaux deax Points D, & E:
décrivezd'une part oud’aucre de
la Ligne AB deux ares quis'en-
trecoupent au Point F. Enfin

parlePoint ¥, & parlePoint C, menez une Iv_i-‘

ne droite qui rencontre la Ligne AB; & ceute
Ligne fera perpendiculaire 4 la Ligne donnée.

-

P RO-
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"PROPOSITION XIIIL

THEOREME VI

Quand une Ligne droite tombe (ur une au-
tre Ligne droste, ou elle fait deux An-

" gles droitsy on denx Angles cganx 4
deux droits, -

E fuppofe que I Ligne droi-
J te AB rombe fur laLigne

droite CD. Cela érant, je
dis que les deax Angles ABC
ABD, fontdroits, ou égaux
i deux droits,

Car, ou laLigucdroit_c AR
eft perpendiculaire 4 CD, ou-
clle ne l'eft pas. Siclleeft perpendiculaire- en ce
cs, il eft évident que les deux Angles ABC, &
ABD, font deus® Angles droits. Si AB n'eft pas
r:rpcndiculairc& CD, ¢levez (parla 1.2 Prop.)

Ligne BE , qui lui foit perpendiculaire. Cela

. ¢unt, les Angles EBC, EBD, font deux An-

gles droits. Mais les deux Angles ABC, ABD,
prisenfemble, font égaux aux deux Angles EBC,

_EBD, aveclefquelsils conviennent ; doncils font

égaux 3 deux droits ;- Ce qu'il falloit démontrer,

L. CoROLLAIRE

11 fuit de cette Propofition , quefila quantité de
T'un des deux Angles que faitune Ligre droiteen
tombant fur une autre, eftconnu€, on connoi-
ua facilement la quantité delautre, Cariln’y au-

: B¢ 13
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ra qu’d Oter la quantité connué de la valeurde deux
Angles droifs, & lerefte fera la quantité de I'au-
tre.” Comme ‘par exemple, fi I’ Angle ABC éroit
connu de 170 degrez: en Stant cette quantitd de
180 degrez, lerefte 70 degrez feroit la quantité
del’Angle ABD.

IIL. CorROLLAIRE.

11 fuit encore de cette Propofirion, que fi deux
Lignes droites s’entrecoupent, les quatre’ Angles:
welles feront vaudront quatre Angles droits, Gar
gcux de ces Angles pris enfemble, & icotél'un

de l'autre, valent deux droits par cette Propofi-

tion ; & les deux reftans valear aufli deux droits ,
par la méme raifon.

IIL. COROLLATIRE.

Tidfuie derechef, quefid'un Point pris dans un
Plan, on tiroit tant de Lignes droites que ['on.

voudra fur le Plan: tous les Angles que feroient.
tonres ces Liﬁncs, pris enfemble, vaudreient.
quatre Angles droits ; érant certagn qu’ils convien~
droient tous avec les quatre Angles que feroient.
deux Lignes droites quis'entrecouperoient e ce

méme Point..

PAYAIAY
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PROPOSITION XIV.

THEOREME VIL

Sidun Pointde quelque Ligne droite (¢ ren-
contrent denx autres Lignes droites , fas-
Jant avec elle de pare O dantre deux
Angleséganx 4 denx droits: ces denx
Lsgnes (¢ rencontreront diveltement.

E fuppofe que les deux Lignes A
droites CB, DB, fe rencon-
trent 3u Point B de la Ligne
draite AB, & qu'elles fontde

deur Angles ABC, & ABD, -
égauradenx droits. Celaéran, & B .
jedisque ces deux Lignes fe rencontrent directe~
ment ; c'eft 4 dire, qu'elles .ne font enfemble
qu'nne feule Ligne droite.

Car fi CB ne conceuroit pas dircétement avec
DB, ils’enfuivroit que CB €rant prolongde vers’
D, pafferoirau deffus ouaudeffous de DB. Sup-
polons, fi vous youlez, qu'elle pafle au deflus,
vers E. Cela érant, la Ligne CBE ¢étantdroite ,
& Ia Ligne AB tombant §cﬂ'us: il s’enfuivroit,
parla precedente Propofition, que les deux An~

- gles ABC, & ABE, vaudroient deux Angles droits.,

Mais , parla fuppofition , lesdeux Angles ABC ,

& ABD, valent auffideux droits ; doncles Angl.s

ABC, & ABE, feroient' égaux aux deux Angles
ABC, & ABD, c'eftd dirclapartie au tour; ce
qui ¢ft impoflible. 1l eft donc impofiible que Ia

o . B Ligne
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Ligne CB érant prolongée , pafle audeflusde DB.
On prouvera qu'il s'enfuivroit la méme abfurdicé,
fi on prétendoit que CB érant prolongde , dir paf-
fer au deflous de DB, Er partant Ies Lignes CB,
DB, fe rencontrent dirc&tement . ou ne font

‘qu'une Ligne droite; Ce qu'il falloit démontrer,

PROPOSITION XV,
THEOREME VIIL'

Si deus Lignes droites sentrecoupent y les
Angles oppofez.an fommer [eront égans
entrenx.

E fuppofe que les deux Lignes A <

draites AB, CD, s'entre-
coupent au Point E, autour
duquel elles font quatre Angles.
€ecla drant, jedis que les Angles
AEC, DEB, qui font eppofez au

" fommet , font dgaux entr’eun. X
.

Car puisquelaLigne AE tom- ‘D B
befur CD, ils’enfuir, {par la 139, Prop.) que
Ies Angles AEC, AED, &nt ¢gaux i deux droits.
De méme, DE tombant fur AB, les deux An-
gles AED, DEB, fontégaux 4 deux droits. Par-
tant les deux Angles AEC, AED, font ¢gaux aux
deux Angles AED, DEB. Oftant donc I'Angle
AED qui leur eft commun, les Angles reftans
AEC , DEB, qui font oppofez au fommet, s’enfui-
vent dgaux, On prouvera par un femblable rai-
fonnement que les Angles AED, & CEB-» qui
font aufhi oppofez au fommet, {ont égaux entr’cux.

Donc fi deux Lignes s'entrecoupent , les Anglels
quel-
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“'qu'elles fonc oppofezau lommer, font dgaux en-
tr'eux; Cequiilfalloic démontrer.

REMARQUE.

Nous pouvons ici éeablir une Propofition, qui
peut en quelque fagon paffer pour la Converfe de la
precedente, & fgavoir que fi deux Lignes droi-
tes, vemant de part & d'autre d'uncaucre Ligne
droite, {¢ renconcrent 4 un méme Point de cette
Ligne, & font ave¢ clle les Angles oppofez au
fommer égaux : ces deux Lignesfe rencontrent di-
rectement. Parexemple ,

Pofons que Jes deux Lignes droites CE , DE ,
viennent de part & d’autre de laLigne droite AB
ferencontrerau Point E , en forte qu'elles faffent
les Angles AEC, DEB, oppofez au fommet,
dgaux entr'enx. Cela étant, je dis que ces doux
Lignes concourent dire&ement.

Car puifque les Angles AEC, DEB, font fup-
pofez égaux : en leur ajoiitant I'Angle commun
AED, il s’enfuivra que les denx Angles AEC,
AED, prisenfemble, ferontégauxauxdenx ay-
resBED, AED, auffi pris.cnfemble. Or puis
Puc la Ligne DE rombe fur la Ligne droite AB,

esdeux An%es BED, AED, valentdeuxdroirs, .

{parlar;®. Prop.) Partantles deux Angles-AEC,
AED, valentauffi deux droits. Etpar confequent ,
par la Propofition precedente , les deux Lignes CE
DE, concourentdirectement. ’
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P‘_R’OPOSITION XVrI
THEOREME IX.

Sile Cosé dun Trianghe eff prolongé, P An-

gle exterienr fera plus grand que chacun
desdenx oppofez, interieurs, '
E fuppofe qu'au Triangle A E T

ABC le Cbté BC foit pro-
longé vers D. Cela éranr,

je dis premierement que I'An- |

gle extericur AC D eft plus

and que I'Angle intericar
CAB, qui luieft oppofé al- B C\ D
ternativement. Pour le prou- G
yer, ,

Conpez la Ligne AC en deux parties égalesaw
Point E. Menez parle Point B & par le PountE la

- Ligne droite indeterminde BF. Retranchez de cette

Ligne la partic EF , ¢galea EB; & duPoint Cau
Point F menez la Lignc droite CF. Cela pofé:
Comparez le Triangle CEF avec le Triangle
AEB, Le Coté EC du premier Triangle, eft égal
au Coté EA du fecond , puis quela Lignc ACacté
coupde en deux dgalement. Le Coté EFa éid fait

. égalau C6té EB. Voild donc les deux Cotez CE .

EF, €gaux aux deux CoO:ez AE, EB, chacunau
fien. De plus, I’Angle CEF, compris des deux
CoezCE, EF, eft E’ga] il'Angle AEB, compris
des deux autres Cdrez ; parce que ces deux Angles
font oppofezau fommet. Partant { parla 4.Prop.)
Ia Baze fera égale 4 la Bazen, & les aucres Angles:

€gaux aux autres Angles, chacunau fien; ¢ efta
dire

(
4
t
,
b
4
4
“
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dire que I'Angle ECF , ou ACF, fera égal AI'An-
g EAB, ou CAB. Orl’Angle ACD eft plus
grand quel'Angle ACF, quin’eft que fa partic ; il
elt donc auffi plus grand que I Angle CAB ; Ce qu'if
falloit démontrer. .

Jedisenfecond lieu, que le méme Angle exte-
rieur ACD eft plus gran:i] que I'autre Angle inte-
rieur ABC, quilui eft fimplementoppofé.” Pour le
prouver, :

. Continuez la Ligne AC vers G. L’Angle BCG
eft exterieur, & fon oppof€ alternativement eft
ABC. Donc pat ce qui vientd’étre dit dans [a pre-
miere partie de cette Propofition , 1'Angle BCG eft
plusgrand que I'Angle ABC. Or par la Propofition

precedente , ' Angle ACD eft égal aI'Angle BCG 5

qui lui eftoppofé au fommet. Partant'Angle ACD
eft aufh plus grand que [ Angle ABC ; Ce qu'il fal-
loit démontrer.

COROLLAIRE.

I fuit de cette Propofition, que d'un méme

Point comme A3 pris ot 'on voudra horsd’une

Liguedroite, parexcmple CD, onnepeutmener

vers cette Ligne-1d plusde deux Lignesdroites éga-
lesentr’elles.” Car fion préten- A
doitqn’onen plit mener trois ,

comme AC,AB,AD :de ce que

lesdeux Lignes AB, AD, {e-

roicnli e’gafcs, il s’enfuivroit

(patlas . Prop.) quel’Angle ——

ARD Gros dgaid L Angle D, € B D
Mais puis que les Lignes AC, & ADy feroient
anfli égales, il s'enfmvroir aufli que I'Angle ACD

feroit égal au méme Angle DV, Partantlés deux An--

les ACD, ABD, quileroient égaux i'Angle D,

eroient égaux entr’eux ; c'eflt ddire qu'un Angle
exterieur feroic €gal 4 fon oppof¢ interieur , cc'qtat
c
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eftimpoffible , par la Propofition precedente. I eft-

donc 1mpofhible que d'un Point pris hors d'une li-
§nc droite, on Irmffc mener fur certe Ligne-ld plus
¢ deux Lignes droites égales entrelles.

PROPOSITION XVIL
THEOREME X. '

En tour Triangle, denx Angles tels que
Von wveudra o pris enfemble , valemt
moins que denx Angles draits.

E fuppofe le Triangle ABC, & je dis que deux
Angles de ce Triangle tels que l'on voudra,
comme ABC , & ACB, prisenfemble, valent

moins.que deox Angles droits. Pour le prouver, -

‘Prolongez la Ligne BC

}aux extremitez de laquelle

ont ces deux Angles, ) vers

tel cOté qu'il vous plaira,

comme vers D. L’Angle

ACD elt exterieur, &1 An-

gle ABC eft fon oppof¢ inte- B c D
ricur. Donc, parla Propofition precedente, I'An-
gle ABC eft plus petit-que I'Angle ACD. Ecpar-
tant les deux Angles ABC, & ACB, pris enfem-
ble, feront moindres que lesdeux Angles ACD,
& ACB, pris aufli enfemble. Or {par la 13"
Prop.) les deux Angles ACD, &% ACB, vaicut
deux droits. Donc les deux autres ABC, & ACB,
valent moins que deux droits. On prouvera de mé-
meque ACB, & BAC; ou bien ABC, & BAC;
valent moins que deux droits. Et partant deux An-

- glesd’un Triangle priscomme I'on voudra, valeat

€n-
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enfemble moins quedeux droits ; Ce-qu'il falloxw
démontrer. :

I. CoROLLAIRE.

11 fuit de cette Propofition, que d’un méme
Pointcomme A, onne peut A
faire tomber fur-une Ligne
droite, parexemple fur CD,
qu'unefeule Perpendiculaire,
Car 81} en pouvoit tomber
deus, comme par exemple
AD, AB, il senfuivioit € B D
que chacun des deux Angles ABD, & ADB, fe-

~ roientdroits, & qu'ainfi deux Angles d'un Trian-

gle ne feroient pas moindres que deux droits ; Ce
qui eft conere la Propofition precedente.

1. CoROLLAIRE.

I fuitencose, que fiun Angle d'ui Triangleeft
droit, ouobtus, chacun des deux autres {era aigu.
Car chacun de ceux-ci éeant pris avec celai qui eft
déja droit,ou obtus,il s’en doit faire un Tout moin-

drequedeux Angles droits. Partant, fi I'on en |

Ot celui qui eft droit, ou obtus, lereftang fera
moindrequundroit, c'eftd direaigu.

IIL CoOROELAIRE

11 fuic entroifidme lieu, que fi une Ligne droi-
te, comme AB, tombant {ur une sutre Ligne
droite, comme CD, fait d’u- -
nepartun Angle obtus, com-
me ABC, & del'autre partun
Angleaigu, comme ABD : en
{rcnant quelque Point dans la

igne AB, par exemple A,
d'onl’on fafle tomber une Per-

L e h

e
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pendiculan e fur CD, cette Perpendiculaire tombera
dela part de I Angle aigu,comme vous voyezici que
tombe laLigne AD. Car fiI’on prétendoitque cet-
re Perpendiculaire pitt tomber de la part de I’ Angle
obtus, comme tombe AC: I'Angle ACB s'enfui-
vroit droit. Erd’ailleurs I’ Angle ABC étant fuppofé
obtus, il s'enfuivroit que deux Anglesd'un méme
Triangle ne feroient pas moindres que deux droits ;

e qui cft contre fa precedente Propofition.

IV. CoOROLLAIRE.

1 eft enfin évident que les trois Angles d'un
Triangle Equilateral , ou les deux Ang‘fyés égaux
d’un Triangle Iofcele , fonr aigus. Car ces
Angles érant ¢gaux, fi I'un d’eux ¢roitdroit ou
obtus, les auntres le feroient auffi. Et ainfi denx
Angles d'un Triangle ne feroient pas moindres que
deux droirs ; ce quieft impoflible, comme il vient
d'érre démoutré.

PROPOSITION XVIIL
" .THEOREME X I

En tont Tréangle, le plus grand Coté [oh-
stent beplus grand Angle.

E fuppofle que dansle Trian-
ole ABC le Coté AC. foir 2
plus grand que le Coté AB,

Cela érant, je dis quel'Angle
ABCeft plus grand que I'Augle
C. Pourleprouver,

Retranchez de AC la partie

. AD,égaled AB, & menezlaLi- D c

i
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gne droite BD. Le Coté CD, du Triangle BCD, eft
prolongé vers A ; donc ( parla16.Prop.)I'Angle
extericur ADB eft plus grand que fon oppof€ inte-
rieur C. D'ailleurs, puisque ADeftégaled AB,
les Angles ABD, ADB, font dgaux , par la s,
Prop. Orl'Angle ABC eftplus grand que I'An-
gle ABD, quin’eft que fa partie;; 1l feradoncauffi
plusgrand que'Angle ADB , & 4 plus forte rai-
fon que}’Angle C , "qui a €té prouvé moindre que
ADB ; Cequ'ilfalloit démontrer.

PROPOSITION XIX..

THEOREME XIL

En'tout Triangle, le plus g;;/md Angle eft

foirennpar leplus grand Coté.

E fuppofe que dans le Triangle ABCT'AngleC
foit plus grand que I'Angle B. Celadtant, je
disque le Coté AB, qui folitient le plus grand

Angtlc » eft plus grand que AC, qui fofitient le plus
etit. :

Cat fi AB n'droit pasplusgrand c

que A('J, ils'enfuivroitqu'il tm fe- .
roir ggal, ou moindre; s'il lui i E .
croitégal, les AnglesB, &C, fe-

roient égaux, (par la §.Prop.) ce A B
qui_ «ft contre fa fuppolition. $'il toit plus petit
Je Coté AC feroitplus grand . & ( parla Propofi-

tonprecedente ) I'Angle B feroit plus grand que

Angle C ; cequi eft encore contre la fippofition.

Ee partant le Coié AB ne pouvant éere niégal,-

M plus pecic que AC, il s'enfuic qu'il eft plus

g1and 3 Ce qu'il filloit démontrer. .

COROL~
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aeie T T e s P . . . L
e A e kv, ik & o v e [N



- ETEESSAgmypT TR

26 ELEMENS D'EUCLIDE.

COROLLAIRE.

11 fuit de cette Propofition, que fid’un Poine
hors d'une Ligne droite, on fait tomber fur cette
Ligne tantde Lignes droi- A
tes que 'on voudra,com-
meAB, AC, AD, AE,

T'une defquelles, fcavoir

AB, foit perpendiculaire :

cette Perpendiculaire fera

La plus petite de toutes;

car elle fodriendra necef- EDCDB
fairement un.Angleaigu, commefontCs D, E;
au lien que les autres fottiendront un Angle droit,
comme eft B,

PROPOSITION XX
THEOREME XIIL

Entout Trianglé 5 deux Coteztels que Lon
“voudra ,pris enfemble o (ont plus grands
gue letroifieme.

Efuppofele Trian- 4

, ] gle ABG, &jedis T~ )
*7 que deux de fes A -
Corez , tels que I'on .

youdra, comme AB, ; B

"AC, pris enfemble, .
font plus grands que le troifiéme BC. Pour le prou-

ver )
Prolongez le Chté AB vers D ; puisayant fait
AD¢gal A AC» menez laLigne droite DC. Ce-
la pol¢: AuTriangle ADC les Cotez AC, %D,
. ‘ - font

P

£

Y Ee
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font égaux , parlaconltru@ion. Donc (par la
5¢.Prop. ) I'Angle ACDeft égalaI'Angle D. Or
l'An(glc BCD eft plus grand que ACD , qui n’eft
quefa partie; donc il eft aufli plus grand que I'An-
gleD, fon égal.

Maintenant, puifque dansle Triangle BDC I'An-

gle BCDeftplus grand quel’Angle D: il s’enfuit
par la Propofition precedente , que le Cété BD eft
plus grand que le Coté BC. Or les deux Corez BA,
AC, duTriangle ABC, fontégauxi BD, parla
conftru@ion. Donclesdeux CoéezBA , AC, pris
enfemble, fontplusgrands que BC; Ce qu'il fal-
loit d¢montrer.

PROPOSITION XXLI
THEOREME XIV.

Si des extremitez dun Coté de quelgue
Triangley on mene deux Lignes droites
qui f¢ rencontrent am dedans d'icelui ,
ces deux Lignes [eroms plus petites que
les denx antres Cotez, de ce Triangle
mais elles feront un plus grand Angle.

E fuppofe le Triangle ABC ; & ayant pris un de
fes Corez d diferetion, comme BC, je méne
lesdeux Lignesdroites BD, CD, qui fe ren-
contrent en dedans an Point D. Cela érant , jedis ,
1°.que cesdeux Lignes BD, CD, font plus peti-
tes que les deux Corez BA, AC. Pour le prou-

ver,
Prolongez BDjufquesen E. Celapofé: Dansle
Triangle BAE les deux Cotez BA, AR, font plus
grands
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grands que le troifiéme BE, . A
ar la Propofition precedente ;

sonc en leur ajolitant EC \Z

commun, ils'enfuitque BA,

AE, EC, (ceft i dire
BA, AC,) font plus grands
que BE, EC. De méme au

Triangle CED les deux Cdtez ¥ c

CE, ED, fontplus grands que le rroifiéme CD;
donc en leur ajotitant DB, commun, il s'enfuic
que CE, ED, DB, (ceftidire BE,EC, } font
plus grands que BD , CD. Mais il 2 d¢ja éré prou-
vé que BA, AC, font(plus grands que BE, EC.
Donc a plus forte raifon BA, AC, font plus
grands que BD, CD; Cequ'il falloit démontrer.

Je disen fecond lieu , que I'Angle BDC eft plus

rand que I'Angle BAC. Pour le prouver,

Le Coté ED, du Triangle CED, eft prolon-
gé vers B, & I'Angle BDC eftextericur; donc
par la 16. Prop. il fera plus grand que fon oppofé
interieur DEC, ou BEC. De méme, le Coré
AE, du Triangle BAE, eft prolongé vers Cj
partant |'Angle exterieur BEC eft plus grand que
fon oppof¢ inrerieur BAE, ou BAC. Mais 3 a
ddja €té prouvé que I'Angle BDC eft plusgrand
quel’Angle BEC.” Donca plus forte raifon]'An-
g'e BDC.c{t plus grand que l'AngIc BAC; Ce
qu'il falloit démontrer, :

B
&5

. PR O«
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PROPOSITION XXIL
PROBLEME VIIL

Décriveun Triangle qus ait les trois Cotez
’ \ . . . ’ L.
éganz atrois Lignes droites données y qus
foient telles que deux d'emtr'ellesy pri-
[es enfemble [oient plus grandes que la

troifieme.,

A, B, C, deux defquelles, telles que I'on
voudra, comme A, & C, prifes enfemble,
font plus grandes que latroifiéme B, Celacrant,
je propofe de décrire un Triangle quiait lestrois,
Corez éganx 4 cestroisLignes donnédes, chacuni
lafienne, Pour le faire ,
Menez
Ia Lignc
droite 1m-
determinde
DE. Pre- S
nez fur cet- K
teLignela :
partie DF, (D, H\E,
égale  a F .
lune de
ces  trois
- Lignes )
droites données , par'exemple 2 A. Prenez en-
fuite I2 pactic FG cgale i I'vne des deux reftantes,
at exemple 4 B, Prenez enfin Ja partie GH dgale i
2 froifiéme C. Décrivez un Cercle ducentre F,
Tome 1. [ R &de

]E fuppofe qu'on donne les troisLignes droites

Ay
B

C b—————t

e RTT————



so. ELEMENS D'EUCLIDE.
& del'intervalle FD. Décrivez un autre Cercle de
centre G , & del'intervalle GH. Ce fecond Cercle
coupera le premier aux deux Points K , & L. Pre-
nez I'un decesdeux Points, par exemple K, du-
quel menez deux Lignes droites aux Points F, &
G. Cela drant, je dis que Je Triangle FGKales
trois COtez égaux aux trois Li gues droites donnces
A, B, C. Pourleprouver,

1°. LesLignes FK, FD, font dgales, drantles
Rayons d'un méme Cercle. Mais FDa éid faire
égalealaLigne A ; donc FK luieft auflidgale.
T2° Le COté FG, parla conftruction, eftdgal

-alaLligneB.

3°. Les Lignes GK, GH, font auffi égales,
¢rant les Rryons d'un méme Cercle. Mais GH a
¢ré faite égale d laLigne C ; donc laLigne GK eft
auffi égale 4 la Ligne C. Et parrant le T! riangle
FGK al:s trois Cétez égaux aux trois Lignes droi-
tesdonndes A, B, C; Cequ'il falloit faire & dé-
montrer, ’ ’

‘

REMARQUE '

Pratique de cetre Propofition. Suppofons qu'on
donnelestroisLignes A, B, C; IC
deux defquelles prifes comme l'on B: .
voudra font plus grandes que Ja A
- troifiéme, “F.
Prenez avec le Compas la gran- 7\
deur de la Ligne A, & larranf-
portez en DE. Prencz en fuitela

grandeurdelaLigne B, & appli- E.

quant Je Compasau Point D , dé- -
crivez un Arc dg Cercle vers F. Prenez auffi la gran-
deur de la Ligne C, & tranfportant le Compasatt
PointE , ddcrivez encore un Arc de Cercle qui
coupe le premier au Point F. Enfin tirez les Lignes
FD, FE; &le Triangle DEF aura fcs crois Corez
¢gaux aux trois Lignes donnces. P R O-

£ o nen

[
{
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PROPOSITION XXII

PROBLEME IX

Une Li;gne droite étant donnéey ¢ un
Poinsenicelley tirer dece Point une Li-
gney qui faffe avee la Ligne dennée an
Angleégal aun Angle reltiligne donne.

E fuppofe que laLigne donnée foit AB 5 quele
Pointdonné enicelle foit A; o
& que ' Angle donné {foit C. )
Et je propofe de tirer du Paint
A une Ligne droite qui fafle
avec AB un Angledgaldl'An- A™ G B
le C. Pour le farre,, o :
Prenez fur les Lignes CD,
CE, tels Points qu‘iTvous plai-
fa, comme D, & £, & me-
nez la Ligne droite DE. Puis E
ayantpris AG , ¢galed CE, achevez par la Propo-
fition precedente de décrire le Triangle AGF, qui
ait les trois Cotez égaux aux trois Cotez du Trian-
glcCDE;; fGavoir les deux Cotez AG , AF, égaux
anxdeux Coiez CE , CD ; & la Baze FG égale &
laBaze DE. D'ou il fuir, (par la 8. Prop.) que
P'Angle Aeft égalal’Angle C ;5 Ce qu'il falfoir fai-
Ie.

REMARQUE

Pratique de cette Propofition. Suppofons qué’

I'on domne le Point A daes la Ligne droite AB,,
avec 'Angle D, Appliquez ¢ pied du Compas au
’ S Poine

i T e
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Point D, & de tel intervalle

c

qu'il vous plaira décrivez I’ Arc G_-E
¥G. Puistranfportantle Com- (<[

pasainfiouvertay Point A, dé- D B
crivez'Arc HI. Cela fait, pre-

P AT
nezavecle Compasla ditance )
¥G, &latrantporrezde H en )
A B

1. Tizrezcafinparle Point A & H
parle Point I, la-Ligne decite
Al;s &alorsl'Angle A fera égal al’Angle D.

"PROPOSITION XXIV.

THEOREME XV.

. . 7 Y
Si deux Triangles ont denx Cotez égaux i

“dewx Cotezy chacun aw fien, & que

Pun dicenx ait I Angle compris de ces

. Cotez eganx plus grand quelautre; la

Baze [era anf]i plus grande gue la Baze.

% fuppofe que dans les deux Trial}glcs ABC,
DEF, le Coré AB foir dgalau COéDE ; le
Coté AC au COx¢ DF; mais que I'Angle A

foit plus grand que I'Angle EDF. Cela duant, je
dis que fa Baze BC fcra plus grande que la Baze EF.
_ Poux le prouver , :

Tirez { par

I'Augle EDG
égala I'Angle
8 g. A. Cet-

A D _
Ia Propofition
precedente ) la : .
Lig_llc DG,qui
fafle avec DE apa—— G
)

>
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A. Cette Ligne DG tombera hors le Triangle
"DEF, puisque I'Angle EDF eft fuppof¢ plus petic
quel'Angle A. Faites enfuite DG €gale a DF, ou
i AC fon ¢gale, & menez la Ligne droite EG.
CeteLigne paffera neceffairement ou au deflus- du
Point F, ou par le Point F, ouau defious. Pen-
fons qu'elle paflc au deflus, comme ici; & tirons
laLigne FG, Maintenant en comparant les Trian~
gles DEG, & ABC, lesdeux Corez ED, DG,
font égaux aux deux CérezBA, AC, chacunau
fien; & I'Angle EDG égald I'Angle & ; par lacon-
ftru&ion.Parrant la Baze EG cft dgale d la Baze BCy
par la 4. Prop. Deplus,aa Triangle DFG les deux
Cotez DF, DG, font égaux, parla conftruétion.
Donc (par la ¢.Prop. | les Angles DFG, DGF,
fur la Baze, s'enfuivent €gaux. Orl'Angle EFGeft
piasgrand que I"Angle D¥G, quin'eft quefa par-
tie; 1l eft donc aufliplus grand que I'Angle DGF,
& 2 plus forte raifon que'Angle EGF, quin’eft
que partie de BGF. Cela étant : puis qu'au Trian-
gle EFG, I'Angle EFGeft plus grand que I'Angle
EGF, il s'enfuit (par lavo.Prop.) quele Coté
EG; qui fofient K’ flus grand Ax*.g;e, eft plus
grand que le COté EF, qui folitient le plus perit.
Mais BC eft égale d EG , comme il a éte prouvé,
Partant BC eft plus grande que EF.

* Penfons maiite-

nant que 12 Ligne - a0 D
EG pafie par le )

Point F, comme - S\ .-
dans cette Figure; £ <
auquelcason?non- B ¢ E FG

firera, comme ci-deflus, que EG eft ‘galed BC.
Or EGeeft plus grande que EF , qui n’eft que fa par-
tie ; donc BC fera aufli plus grande que la Ligne EF.

Penfons en troifiéme lien que Ja Ligne EG pafle
audeflovsduPoint ¥, comme ici; auquel cas la
Ligne EG fra tolijours prouvde égale 4 BC. OF
. cs3; les

e e e e




y4 ELEMENS D'EUCLIDE.

les Lignes

DF, FE, (Iui A D
font meneccs o

dans leTrian-

gchEG,fqnt

plus  perites B ¢ 5 G

que les deux i
DG, GE, par la21.Prop. Donc fi de ces deux
Touts inégaux on Ote les parties DF, DG, qui
font (gales, par laconfiruttion : le refte EF s'en-
fuivramoindre quele refte EG 5 & partant moin-
dre que fon égale BC. Ainfi de quelque facon que
tombe la Ligne EG, certe Ligne, ou [on égale
BC, fera rotjours plus grande que EF ; Cequ'il
£alloit démontrer,

PROPOSITION XX7.
THEOREME XVIL

Si denx Triangles ont denx Cotez, éganx &

" denx Cotezy chacun aufien, ¢ laBa-
ze j;lm grande que la Baze: ilsanvont
anffi ' Angle compris de ces Corez éganx
plus grand que U’ Angle.

JEfu poleque dans

les deux Triangles

A D
ABC , DEF, le
€5t AB foit dgal au :
Cb6té DE , le COtd
AC au COtd DF, & 2
E F

que la Baze BC foit B C
. plus grande quela Baze EF. Celadant, jedisque
lg Angle A eft plus grand que I’Angle D.

Car
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Car fi cela n'éeoit, il lui feroit égal, on plus
petit. Mais il ne peut lui écre €gal 5 parce qu'if s'en-
- fuivroit que la Baze BC feroit égaled la Baze EF,
parla 4. Prop. ce-qui eftcontrela fuppofition. 1f
ne peus non plus étre plus petit 3 caril s’enfuivroit
“que la Baze EF fevoit plus grande que 12 Baze BC,

pat la Propofition precedente 5 ce qui eftaufli con- -

tee lafuppolition. Doncl'Angle A eft plus grand
quel’Angle D Cequ'il falloit démourer,

PROPOSITION XXVI

THEOREME XVIL

Si denx Triangles ont denxe Angles égaux &
denx Angles, chacun an fien <& un
Cote cgal & wn Ciréy ftavoir, ou celus
aux extremitez, duquel font les Angles
éganxy oncelus qui [oitient Pun de ces
Angles: ils agront auffi les denx amres
Citez éganx o chacun an fieny ¢ layu-
tre Anglecgal alautre Angle, ¢~ tout
le Triangle (eraégal a tout le Triangle.

les deux Triangles

E fuppofe que dans .
] ‘A p
J ABcC, DEF, 'An-
leBfoirégal 4 I'Angle G
» PAngle ACBAL'An-
gle ¥, & que le Coré
BC foit égal au Cbeé

EF,auxexuemitezdef- B H € E

C4 'qucls

P U
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.quels {ont les Angles égaux. Cela duant, je dis
que le Coté A B eft égal au Coté DE; le Coeé
AC au Cété DF; que I'Angle BAC eft ¢gal 4
YAngleD; &enfin quetoutle Triangle ABC eft
€gala tout le Triangle DEF. "
Car it AB n'¢tou pas égald DE, il s’enfuivroit
que I'un de ces deux Cortez feroir plus grand que
Tastre ; penfons, fi vous voulez, quecefoir AB.
Ence cas rersaichez de ABlapartie BG égale ED;
puis tirez la Ligne CG. Maintenant comparantle
Triangle GBC au Triangle DEF: le Coté GB fera
Sgal au Coté ED par la conitruction;le Coté BC oft
¢gal 2u Coté EY, & I'Anglé B égalal’AngleE,
par fuppofition. Donc (par la 4. Prop.) la Baze
teraégalea laBaze,, & P Angle GCB égala I'Angle
F. Klaisl'Angle ACBeft fuppofé dgal a1 Angic E;
ainfi ii s'entuivroic quel Angle GCB, &'Angle,
ACB, feroient ‘gauz en-
trieux, c'eft 4 dire la paz-

tic au tout; ce qui eft im- /‘\

poilble. U eftdoncim- G \\ . )
poflible que le Coté 4B \\

doit Plus grand que le 3\

Cw¢ DE.Ca prouvcrade 4 A >

.-"——’
mime que DE nel¢auroit e
€tre plus grand que AB. Denc ces deux Cotez AB,
-DE, fonr égrax. Euluiiedequoi, puisque, par
la fuppolition, le Céd BCeft (gal 2 EF, & I'An-
gleB ¢galal'Anglc E: il s'enfuir ( parla 4. Frop. )
que laBaze AC el égale 4 la Baze DF ; quel’Angle
BAC cft égal 4 I'Angle D5 & cnfin que rout e
“Triangle ABC cft égal d tout le Triangle DEF 5 Ce
qu'il fallcic démontrer.

Suppofons maintenant que le Cbeé AB, qui fofi-

tiepr 'Angle ACB, &le C6té DE, qui foltient
I'Angle F , fontégaux entr’eux. Cela €tant, je dis
que Ie Coté BC eltégal 4 EF ; le Coré ACcgald
DF 5 queFAngle BAC eftégalal'Angle D; & cfliy

n

. mmrre s
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fin que tour le Triangle ABC cft égal & tout le
Triangle DEF. : o
* Car i BC n’éroit pas égald EF, il s’enfuivroit
que I'un de ces deax Cdtez feroit plus grand que
Taurre. Penfons que ce foit BC; anquel cas re-
tranchez de BCla partic BH égale  EF, &tirezla
Ligne AH. Maintenant, comparant le Trianghe
ABH au Triangle DEF : le COté BH fera dgalau
COté EF, parlaconftrudtion ;le Coté AB eft dgal
au Coré DE, & | Angle B ¢galal’Angle E, par
{uppofition. Pagtant ( par la 4. Prop. ) [a Bazefe-
1adgaled la Baze, & I'Angle AHB fera égala I' An-
gle F. Orl'angle ACB eft fuppofé égal 4 " Angle F.
Douc I'Angle A HB feroit gal a I Angle ACT,
c'eftd dire I'Angle exrerieur 4 fon oppof(€ tnterieur;
ce qui eft impoffible ,- par la 16. Prop. Il n'eft
donc pas vrai que le Coté BC foit plus ﬁrmd que
EF. On prouvera de méme qué EF n'elt pasplus
%_xand que BC. Partant ces deux CétezBC, EF 5
ont égaux. Mais le Coté AB érant fuppofé égal a.
DE, &I'Angle ABC égal A1'Angle E : il s'enfuic
{par 12 4. Prop.) que ]a Baze AC eft dgaled la
Baze DF ; que I'Angle BAC eft égal 4 I'Angle D 5

+ & enfin que tout le Triangle ABC eft égal d our:
leTriangle DEF ; Ce quiil falloit démontrer,

&e38525
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PROPOSITION XXVII
THEOREME XVIIL

Si une Ligne droite ta;nbant fur deux Li-
gnes droites , fait les Angles oppofez al-
ternativement o éganx entr’enx : ces dewx
Lignes feront paralleles entr'elles.

JE fuppofe que les deux Lignes AB, CD, font

} droites; &quelaLigne EF tombant deflus faic

les deux Angles CFE, & FEB, qui fontalter-
nativement op-

polez , éganx E/f B

cnrr‘el;x. Cela A -

éant , je dis c G
ue les Lignes ‘

1B »CD ,Yont / F. b

paralleles.

. Car fi elles ne font pasparalleles, cesdeux Li-
gues éant prolongées d'une part ou d'autre fe pour-

- ront rencontrer ;5 penfons que ce foit versG. En

cecas, les deux Lignes EG, FG, avec laLigneEF,
formeront le Tnangle EFG , dont le Coté GF fe

trouve prolongé vers C. Partant { par Ja 16, Prop.)

I'Angle exterienr CFE fera plus grand que fon op-

- pofé alternativement FEB ; ce qui eft contre la

fuppofiion. Donclesdeux Lignes AB ,CD , font
paralleles; Cequnl falloit démontxer.

P R O-
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PROPOSITION XXVIIL

THEOREME XIX.

Si une Ligne droste tombant [ur deux Li-
gres drojtes, fair I Angle exterienr égal
-4 [on oppof¢ interienr de méme part

" ou bien les deux interienrs de méme

part éganx i dewx drosts: cesdeux Li~ -

gnes [eront ]mmllele.r entrielles.

droites, & que la Ligne E¥ tombant deflus ,

& les coupantaux Points G ; & H, fafle 'un-
des Angles exterieurs, comme EGA , égal al’An-
gleGHC, qui cft fon oppof€ interieur de méme
Fart. Cela drant, jedis que les Lignes AB, CD,
ont paralleles. :

Car (par la 13,

Prop. ) I'Angle A
HGB cft égal 4 %
IAngle¥GA. Mais €

lTAlllglc EGA cft / ,
éaal” a4 ['Angle ’
GHC, par fuppgo- ®

firion, Partant U'Angle HG B eft égal 4 I'Angle
GHC, qui eft fono Pofc’ alternativement. D'od
fui, parla Propoﬁpnon precedente , que les Li-
gnes AR, CD, font parallelles; Ce qu'il falloic
-d¢montrer, .

Je fuppofle-en fecond lien , que les deux Angles
AGH, & GHC, qui {ont les deux oppofez infe-
ricurs de méme part, foient égaux a deuxdroirs.

Cé Cela

]E {uppofe que lesdeux Lignes AB, CD, font

o/" 3
w/ .o




60 ELEMENS D'EUCLIDE.
Ce'adtant, jedisencore quelesdeux Lignes AB,
CD, font paralleles.

Car puis que lesdeux Angles AGH , & GHC,
font égaux 4 deux droits , 1l s’enfuit qu'ils font

dgauxauxdeux Angles AGH, & HGB, qui va-

lent auffi deux droms, par la 13. Prop. Donc,
£ de ces deux Touts, qui font égaux, I'on Ote
I'Angle AGH, qui leureftcommun: les Angles
reftans GHC , & HGB , qui font oppofez alternati-
vement, ferontdgaux 5 & partant, par la Propofi-
tion precedente, les deux Lignes AB, CD, font
paralleles ; Cequ'il falloit démontrer.

REMARGQUE.

Si on fuppofoit que la Ligne AB inclindt tant
foit peu par I'extremizé A, vers la Ligne CD, &
qu'amfi | Angle AGH devenant un peu plus perit 5
les deux Angles AGH, & GHC, prisenfemble,.
valuflent moins que deux droits: en ce cas il eft
évident queles Lignes AB, CD, ne feroient point
paralleles ; mais qu'¢tant prolongdes elles feren-
contreroient du c6té ol ces deux Angles valent:
moins que deux droits. Et partant nous pouvons
érablir ici certe verité: Que fi unc Ligne droite
tombant furdeux Lignesdroitzs., faic les deux Au-

les intericurs de méme part moindres quedeux

roits , ces deux Ligues ne font point paralleles ; &
qu'érant prolongdes clles fe rencontreront du cbté
ou.ces deux Angles valent moins que deux droits

? R O~
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PROPOSITION XXIX.
THEOREME XX

S5 une Ligne droite tombe [ur denx Lignes
droites paralleles : elle fera les Angles
oppofex alternativement égans entr'enx;

P dngle exterienr egal 4 fon oppaﬁ' tH-

tevienr de méme part 5 & les deux in-
terieurs de miéme part ganx a4 dewx
* droits, ’

'E fuppofe queles - ' £
] deux Lignes - ' (
" droites AB ,gCD, A G/ B

foient paralleles, & H/ D
que la Ligne droite
EF tombe defliss, & . '

" les coupe auxPoints F

G, & H. Cela étant , je dis premierement que

les Angles oppofez-alternativement, tels que font™

AGH, & GHD, fontégaux entr’eux.

Auurement il faudroit que Punde cesdeux An-
gles fie plus pecit que I'autre. Penfons que ce foit
AGH ; auquelcas AGH prisavec GHC, vaudroit
moins que GHD pris avec le méme GHC. Mais
GHD, & GHC , valent deux droits, par la13.
Prop. Partant AGH, & GHC, vaudront moins
qac deuxdroits. Et ainfi il s’enfuiyroit, par lare-
marque precedente , que ces Lignes AB, CD, ne
{eroient point paralleles.; ce quieftcontre la fup-
pofiion. L’ Angle AGH ne peut donc pas éxe plus.

: Cy . perit

!
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6. ELEMENS D’EUCLIDE. )
petit que I'Angle GHD. On prouvera de meme
que I'Angle GHD ne peut pas éure plus pecit que
I' Augle AGH. Donc ces deux Angles fonc égaux
entp’eux; Cequ'il falloit démonerer. _

Je disenfecoundlien, . E
que 'l'énglcl: cfz(tcricur A G/ B
$.GBeft égala fon op-
pofé intericur de mé- c H/ D
me part, {cavoir GHD.

. Car (par la 15. = T
Prop.) EGB eft égald R
AGH, qui lui eft oppof¢ au fommet. Or, parce
qui vient d*écre prouvc, AGH eft égala GHD. Par-
tant EGB eft aufli égala GHD ; Ce qu'il falloir d¢-
moutrer.’ ' o

Je dis enfin que les deux Angles interieurs de

méme part, comme BGH , & GHD, font égaux
adeux drotts.

Car, ‘par cequi vient d'étre prouvé , I'Angle
GHD cft égal & I'Angle AGH. Et partant GHD

risavec HGB, vaudra aurantque AGH pris avec
HGB. Or, par la 13. Prop. AGH, & HGB,
valent deux droits. Donc GHD, & HGB, valent
aulfi deux droits ; Ce qu'il falloic démontrer.

PROPOSITION XXX
THEOREME XXI

Les Lignes droites paralleles & une méme,
Jont paralleles entrelles.

ralleles a la Ligne EF. Cela étant, je dis que
ces Lignes fonr paralleles entr’clles. Pour le
prouver,

]E fuppofe que les-Lignes AB, CD, font pa-

Tireg
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LIVRE PREMIER. ¢;

~ Tirez la Ligne droite GK, qui coupe ces trois
Lignesaux Points G , H , K. Enfuite dequoi , puis
queles Lignes AB, EF , fone paralleles - par fup-
pofition , & que GK .tombe deflus: il s’enliit
{par la29. Prop.) queles Angles AGH , & GHF,
qui {onvoppofez alternativement , font égaux en-
t'eux. De méme ,

puisquelesLignes EF, o G /

B
CD , font aufli fup-
pofées paralleles , [&,c E. B/ E
que fa méme Ligne C K/ D
GK: tombe deffs: i /
s'enfuit ( par laméme ’

Prop.) que 'Angle exterieur GHF & égald fon
oppofé interieur HKD. Ainfi les deux” Angles
AGH, & HKD, qui font égaux 4 un méme , font
égaux ent’enx. Or ces Angles font oppofez alter-
mativement. Done (par fa 27. Prop.) les deux
Lignes AB, CD, foat paralleles ; Ce qu'il falloit
démontrer. - ' ‘

PROPOSITION XXXI.
PROBLEME X.

P

Par un Point donné mener une Ligne droite
parallele & une Ligne droite donnéc.

E fuppole quele o -

Poimdom?e’ foit E A F
A, & la Ligne
droitedonnée,BC; B D C

& je propofe de’ :

mener par le Point A use Ligne, qui foicparaliele
a BC. Pour le faire, .

Tirez du Point A atc! Point qu'il vous plaira c;c

a
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laLigne BC, la Ligne droite AD, qui fatle avec
BCun Angle tel qu'il vous plaira, comme ADC. ;
Menez enfuite par ‘
lePoint Ala Lignc E. /3 E
droite EAF , qui ’ )
fafle avecAD’An- B D . C
gle EAD égal 2 . I
T‘Anglc ADC. Cela drant, jedis quela Ligne EF
eft parallele 3 BC. -

Car les Angles EAD, ADC, qui font oppofez
alternativement , -font égaux , par la conftruction
Partant (par laz7. Prop. ) lesLignes EF, BC, i
font paralleles ; Ce qu'il falloit faire, & démon-
trer.

REMARGQUE !
Pratique de eetre Propofiion. Pofons que Ia )
Ligne IK foir donnée, & que le Point donné foit P
H. Mettezle pied du Com(fas auPoint H, &l'ou- 1
vrcz.de telleforte , qu’en ddcrivant un Arc de Cer- i
cle,ilrazela Li- - : 44
gne IK. Cela N I‘_I_ ty
fait » tranfportc{z‘ {,\NL ' ]
lIe Compas ainfi ! &
ouvert 4 un X ~NK S K
Point de la Li- o w
nelK , commel, & décrivezdefaparsduPoint - | &
H,I'Arc LNM ; puis tirez par le Point H une &
Ligne droite qui raze I’Arc LNM ; & alors cette h
Ligne NH fera parallele d la Ligne IK., o
, I
it

A 2\
FAYATAYS K
e 5
, |
: Ty
{
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PROPOSITION XXXII.
THEOREME XXIIL

Entout Triangle, undes Citez étant pro=

_longéy PAngle exterieur eft égal anx
deuz oppofez interienrs; € les trois An-

Gles dun Triangle font éganx a denx
droits,

"E fuppofe que du Tfizngle

ABCle Cété BC foi pro- j
longéversD. Celaéduant,
i€ dis premicrement que FAn-
gle exterieur ACD eft égal \
aux deux oppofez interieurs

A, &B, prisenfemble. Pour B c b
le prouver,

Mencz pat ke Poing C, la Ligne droite CE paral-
lele 3 AB, par Ja Prop. precedente. Celapofé:

puis que les Lignes AB, CE, font paralleles, &
que }a Ligne AC tombe deffus ¢ il s’enfuir (parla -

29. Progt. } quel'Apgle ACE eft ¢galalAngle A,
qui lni elt oppofé alternativement,

De méme, puis queles Lignes AB, CE, font
paralleles , & que Ia Ligne BD rombe deflus: il
seafiit ( parlaméme 29. Prop.) quel’Angle ex-
terieur ECD eft égal d {on oppof¢ interieur B, Ex
partant P'Angle toral AGD eft égalaux deux An-

les A, &B; Cequil falloit démontrer.

Je dis en fecond licu, que les trois Anglesdu
Triangle ABC font égaux a deux droits.

Car 1l vient d'éure prouvé que les deux Angles A,

>
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& B, font égaux 4 I Angle ACD. Orl'Angle ACD,
s avecl’Angle ACB, fout égaux a deux droits , ( pat

Ia 13. Prop.) Doncles deux Angles A, & B, avec

P'Argle ACB, fontaufli dgaux adeux droits; Ce

qu'il falloit démontrer.

I.L.CorROLLAIRE

11 fuir premierement de cette Propofition , que
les trois Angles d’un Triangle prisenfemble font
dgaux aux trois Angles d'unaitre Triangle, pris
aufli enfemble. Car les trois Augles de I'un va-
lent deux droits , de méme que les trois Angles de
Yautre. :

II. COROLLAIRE
1 fuit en fecond lieu, que fi deux Anglesd'un

Triangle font égaux 4 deux Angles d'un autre
Triangle, letroifiéme feraauffi galau troifiéme.

III. COROLLAIRE

1l fuit'en troifiémelicu, que fil'undes Angles
d'un Triangle eftdroit, lesdeux autres valent au-
tant qu'un droir.

IV. CoOROLLAIRE
11 {uit enfin, que fi deux Angles d’un Triangle

font conans, le troifiéme fzraaufli connu; car ce
troifiéme eft le refte de deux droits.

REMARQUE.

Par cette Propofition nous pouvons déterminerd
combien d’Angles droits font égaux tous les Angles
d’unc Figure retiligne.  Carfidel'undes Angles

de
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de cette Figure I'on tire d tous les autres Angles au-
tant de Lignes droites qu'il eft poffible de former de
Triangles : cette Figure fera divi{ée en plufieurs
Triangles , les Angles de chacun defquels valant
deux dgmits , T'on fcaura la valeur des Angles de cet-

" e Figure, puis qu'ils font les mémes que ceux de

totis ces Triancles, Ainfi parce qu’une Figure de

uatre Chtez f¢ peut refoudre en deux Triangles ;
i(i senfuit que fesquatre Angles valent quatre An-
gles droits.  Et parce qu'une Figure de cing Corez
fe peut refoudre en trois Triangies , fescing An-
gles valent fix Angles droiAtS &c. Erd’aurant que
toute Figure de plufienrs Corez fe peut refoudre cn
antant de Triangles qu'ellea de Corez, moins
deux: nous devons conclure que tous les Augles
dune Figure re@iligne font égaux 4 deux fois au-
tant d' Angles droitsqu'elle a de Cotez, moins deux.
Ainfi les Angles d’un Decagone valent 16 Angles
droits; cenx d’un Dodecagone valent vingt An-
%lcs droits; & ceux.d'un Chiliagone, ou d’une

igure demillc Ctez , valent 1996 Anglesdroits.

PROPOSITION XXXIII.
THEOREME XXIIL

Si dewx Lignes droites [ont égales ¢~ pa-
ralleles y les Lignes droites qui joignent
leurs extremitez. de méme part , fone
auffi égales & paralleles.

JE fuppofe queles LignesAD , BC, font égales
& paralleles, & que leurs extremitez {ont join-

tes de méme part par les Lignes droites AB, DC.

Ccla ¢tant, je dis queces Lignes AB, DC, font
o : aufli

el S U
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auili égales & paralleles. Pour lc prouver,

- DuPoint Bau Point D tirez la Ligne droite BD.-

Celapofé , puis queles Lignes droites AD, BC,
font paralleles, & que la Ligne BD tombe deffus: il
s'enfuic ( par la 19.Prop.) que les Angles ADB, &
CB D, qui font oppofez alternativemenc , font
éraux entr'eux. Compa- B C
rant enfuite les Triangles

ABD, & CBD, le Coré

AD eft égal au Coté BC,

par fuppotition ; le Coté

BDeft commun ; I'Angle

ADB cft €gal a I'Angle A D
CBD, comme il vient d'étre prouvé. Partantfa
Baze AB cft ¢galed laBaze CD, & I' Angle ABD
égal 4 ’Angle CDB par la 4. Prop. Orcesdeux
Angles ABD, & CDB, font oppofez alternative-

“ment. Donc (par la 27.Prop. ) les Lignes AB,

DC, fontauth paralleles ; Cequ'il falloit démon-
trer. . : )

PROPOSITION XXXIV.

THEOREME XXIV.

En tout Parallelogramme les Corez & les
Angles oppofez. font éganx entvenx,

¢ la Diagonale le conpe en denx éga-

* lement.

E fuppofe que. AC eft un Parallelogramme > &
que BD eftla Diagonale. Cela érant, e dis

- que le Coté AB eft égal d fon oppofé CD; le-

Cbeé AD €gal a fon oppofé. BC ; quel'Angle Acft
égald fon oppol< € ; & queI'Angle ABC eft égal
. : a lon
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dfonoppofé ADC ; & enfin que le Triangle ADB
eftégalau Triangle CDB, & qu'ainfila Diagonale
coupc le Paralielogramme en deux également.

Carpuis que les Lignes
AB,CD, fontlesCotez
oppofez d’un méme Pa-
rallelogramme , il s'en-
Tuit qu'elles fonft paralle-
les. Et par confequent 12
Ligne BPD tcmb?nt def- A b
fus; les Angles ABD, & BDC, qui font oppofez
‘alternarivement , font éganx emr’eux, par la2g.
Prep. Parlamémeraifon, lesdeux Angles ADB,
& CBD, qui fontoppofez alrernativement, font
aufli égaux entr’eux, Ainfi les deuxTriangles ABD,
BDC', ont deux Angles éganx & deux Angles,
chacun aufien, & le Coté BD, aux extremitez
duquel foot les Angles égaux, eft commun. Par-
tant { par la26. Prop. ) les deux autres Cotez AB,
AD, fontdgaux anx deux autres Cotez CD, CB,
chacunau fien, feavoir AB 4 CD, & AD 4 CB;
I'Angle Aeft (gala’Angle C; & tourle Triangle
ARD cft ¢gal a tout le Triangle CBD. Enfin puis
que lesdeux Angles ABD, & CBD, ont ¢t€ fepa-
rément prouvez dgaux aux deux AnglesCDB, &
ADB: il cft évident que l‘AnﬁIc total ABC cft égal’
al'Anglerotal ADC; Qui eft tour ce qu'il falloic
démoutrer, '

Lo

CoROLL AIRE.

Tl {vit de cette Propofition, qu'en tout Paralle-
logramme , fi un Angle eft drox , lestrois autres
JefonzaufG. Car puis queles deux Angles {ur un
méme Coté font égaux a deux droits: fi l'uneft
droit, lautre Peft auffi ; & par confequent zafli
leurs oppelez.

P R O-
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PROPOSITION XXXV.

THEOREME XXV

Les Parallelogrammes conflituez, fur une
_ méme Baze, ¢ entre memes paralle-
< lesy font cganx entr’eux.

T fuppole que les Parallelogrammes AC, BF,
fonr fur une méme Baze, & (cavoir BC, &

eatre mémes Paralleles AF, BC. Cela érant, je
dis que ces deux Parallclogrammes font égauxen-
tr'eux. Pourle prouver, :

Cetre fuppofition peutavoir 4 Ep R
trois cas. Car ou le Point E [
tomberaentre A, & D; on il
tombera fur le Point D; ouau

~ deladn Point D.

Aupremiercas, le Coté AD
eftégal au Coté BC, quieltfon 1 C
oppoté dans le Parallelogram-
meAC. De méme, le Coté EFeflt égal au méme
Coré BC, quicftaufl {on oppoid dans le Paralle-
logramme BF. Donc AD, & LF, fontégaux, Et
fil'onen dielapartie ED, qui leur eft commufie:
Ies reftes AE, DF, feront ¢gaux enrr’cux. De
plus, dansle méme I:amllclogrammc AC, leCb-
té AB et égal au Coté DC, qui eft fonoppof?.
Mais puis qu'ils font paralleles , & quelaLigne AF
tombe detlus : ["Angic extericur CDF cft ég::] ifon
oppofé intericut BAE, par la 29. Prop. Dot il
fuir que les deux Triangles BAY, CDF, ontdeux
Chrez éyaux & denx Cirez, chacon au fiea, & IAne
gle comipuis deces Corez égal d Pangle s & paitant

(par
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LIVRE PREMIER. 71
{par I2 4. Prop.) cesdenx Triangles BAE, CDF,
font €gaux entr’eux.  C'eft pourquoi fi on leur
ajoie 2 chacnn le Trapéze EBCD: il s'enfiivra
que le Triangle BAE avec ce Trapéze, fera égalau
Triaugle CDF avec ce méme Trapeze 5 c'eft a dire

e Parailelocramme AC au Parallelogramme BF ;

Cequi} f,\‘foi: démontrer.
- Au fzcond cas, ou le E
Point E tombe fur le A D ___ F
Point D, on prouverade
mémequele Coté AD eft
ézalau COté EF 5 le Co-
t€ ABau Coté DC; que
I'Angle exterieur CDF Y
eft égal 4 fon oppof€in- _
tericur BAE; & que Ie Triangle BAE eft{gal au
Triangle CDF. C'elt pourquot fi on leur ajolire
ane chofe commune , 4 [avoir le Triangle EBC il
s'enfuiviaque le Parallelogramme AC fera égal au
Pasallielogramme BF 5 Ce qu'il falloir démontrer.
Autroifiéme cas, on prouvera de méme que AD
eftdoal 3 EF; & en ’

Jeur zjotizant la partie A D_E E
commune DE, la v

toute AE fera dgale d G

la tcute DF. On

prouvera anflique le

Coté ABeft égal au e

C6:¢DC ; quel'An-
gle extericur CDF eft égal 4 fon oppof€ interieur
A; & que le Triangle BAE eft cgal au Triangle
CDF. Donc fi on 6te de ces deux Tricngles, le
Triangle commun DGE : le Trapése ABGD
reflera’ ¢yal au Trapéze EGCF. A quoifi I'on
ajofite le Triasgle GBC , il s'enfuivra que le
Trapéce ABGD avec ce Triargle , fera dgal
au Trpéze EGCF avec ce méme Trirngle ;
ceft a due que le Paraliclegramme AC fera
’ - dgal

N
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¢gal au Parallelogramme BF ; Ce qu'il falloit dé-
montrer.

PROPOSITION XXXV
THEOREME XXVLI

Les Parallelogrammes conflituez. [ur Ba-
zeségales, © entre mémes Paralleles,
font éganx entr’enx.

E (uppofe que les Paralielogrammes AC, EH,.

_ font conflimez fur Bazes €gales, {gavoir BC,
GH, &entremémesParal- 4 p g F
leles AF, BH. Celaétan:,
jedis que ces deux Parallelo-
gramm?; I'onlt dgaux en-
wr’eux. Pour le prouver, oo ’

Menez du I?oim Baw B © (", H
Point E la Ligne BE, & duPointC au PointFla
Ligne CF. Ccla pof¢, BC cft ¢gal 4 GH, par
fuppofition ; EFeftanffi égald GH , érantles CO-
tez o&pof'cz d'un méme Parallelogramme. Donc
BCecft égala EF. Draillewrs BC, EF, font fuppo-
fées paralleles. Donc (par lazs. Prep.) les Li-
gnesdroitesBE, CF, qui joignent leurs extremi
tez, font aufli gales & paralicles. Er par confe-
(}uentla Figure BF eft un Parallclogramme. Or ce
Parallelcgramme eft fur la méme Baze, & entre
mémes Yaralleles, que le Parallelogramme AC.

-Donc ( parla Prop. precedente ) Jesdeux Paralle-

[J

logrammes AC, BF, fonr égaux enr’eux. Mas
ce méme Parallclogramme BF , & le Parallelo-
gramme EH, ¢drant {ur une méme Baze, ifga-
voir EF, & entre mémes Paralleles, font aoffi
¢gaux entr'eux,  Er partantles Parallclogranergs

3

7 F

b

R p——

— 2 Ev

P



. 2

LIVRE PREMIER. 75

AC, EH, qui font égaux au Parallelogramme
BF, fontégaux entr'eux 5 Ce qu'il falloit démon-
trer.

PROPOSITION XXXVIL
 THEOREME XXVIL

Les Triangles conflituez [iur une méme Ba-
I
zey € entre mémes Paralleles , fone
e'gaux entr'enx,

E - fuppole que les i, :
J Trianges ABC,DBG, & D F
tont fur une méme Ba-
z¢, A ﬁ;avoir BC, &
entre memes Paralleles ,
EF, BC. Cela étant, B C
je dis que ces deux
Triangles font égaux entr’eux. Pourle prouver,
Menez pat le Point B la Ligne droite BE paralle-
led AC, & par le Point ClaLigne droite CF pa-
tallelea BD, par la31.Prop. Celapof¢, ils'en-
fit que les Figures AB, DC, font des Parallelo-
grammes, dont les Lignes AB, DC, font les
Diagonales. Et partant ( par la 34. Prop.} les
Triangles ABC, DBC, enflontles moiticz. Or
les Parallelogrammes AB , BC, étant fur une mé-
meBaze, alcavoir BC, & entre mémes Paralle-
les EF, BC, font égaux entreux , par la 35,
Prop. Donc les Triangles ABC, DBC, qui en
font les moitiez , font aufli ¢gaux entr’eux ; Ce
qu'il falloit démontrer, ,

Tome I \ _D P R O4
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PROPOSITION XXXVIL

THEOREME XXVIIL

Les Triangles conflitnez [ur Bazes égales,
@ entre mémes Paralleles, font igans
entr'eux:

E fuppole que les
Triaugples ABC,DEF, G A D H
.o font ur Bazes ézales,
{gavoir BC, EF, & en-
tre mémes Paralleles,
GH, BF. Celaédrant,je B¢ E F
dis que ces deux Trian-
gles {ont égaux entr’eux. Pour le prouver,
Menez par le point B la Ligne droite BG paralle-
le 3 ACy & pat le Point ¥ la Ligne droite FH pa-
ralleled ED, parla 317 Prop. Celapofé, il s'an-
{uic quelesFigures AB, DF, font des Parallclo-
grammes , dontlesLignes AB, DF, fontlcs Dia-
onales. Etparrant ( par la 34. Prop. ) les Trian-
gies ABC, DEF, enlontles moiticz. Or les Pa-
rallelogrammes AB, DF, éuant [ur des Bazes éga-
les BC, EF, & ecutre mémes Paralleles BF ,GH,
font c’gaux entr'eux , par la 36. Prop. Donc les
“Triaugles ABC, DEF, qui font leurs moitiez,
font authi égaux entr’eux ; Ce qu'il falloit démon-
trer. :

P R O-
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L PRO]JOSITION XXXIX.
THEOREME XXIX.

o, Les Triangles éganx conflitnez. fur une
[
méme Baze & de méme party font en-
A
- tre memes Paralleles.

‘ % fuppole que les
D J Triangles "ABC , A
DBC, fone égaux ; -
qu'ils fonr conitituez
‘ fur une méme Baze, 4
b feavoir BC; & qu'ils

f font de .méme past.
Cela érant, je dis que i) C
ces Triangles font en- .
tre mémes Paralleles ; c'eft 4 dire que fi par le
PointA; &lePointD, on méne laLigne droite
AD, cette Ligne fera parailele 4 BC., Envoicila
preuve ; . : ~ .

Car fi ellen’¢roit pas parallele , on pourroit par
le Point A mener une aurre Ligne parallele A BC,
par la 3. Prop. & ceree Ligne pafleroit ou an
deflus ou audeflous de AD. Venfons donc premie-
rement ?u’clle pafle au defius, sileft poffible,
; comme faitici AE. Puis prolongez la Ligne 3D, N
i jufqu'd ce quelle rencontre la Ligne AE ay Point
0” E,&tirezla Ligne CE. Cela pof¢, les deux Trian-
© plesABC, EBC, éuant {ur une méme Baze & en-
tre mémes Paralleles, feroient c’gaux entr’eux , par
la 37.Prop. Maispar la {uppofition, le Triangle
DBC eft-égal au méme Tria: gle ABC. Donc le
Triangle EBC fercit égal av Triangle DRC, qui
n'cft quefa partic 5 ce qui et impofible, Ileft done

. D2 un-
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impoffible qu'une Ligne mende par le Point Avpa-
rallelc 4 la Ligne BC,pafle audeflus dela Ligne AD.
- Penfons maintenant : E
que cette Parallele paf- A //-ﬁjf’-
{e au deflous de AD, AT
comme fait iciAF, &
menez la Ligne droite
CF. Cela pofé , le
Triangle ¥BC feroic
égal au Triangle ABC, B <
par la 37. Prop. Mais
par la fuppofiton , le Triangle DBC eft ¢gal
au méme Triangle ABC. Donc le Triangle FEC

feroit ¢mal au Triangle DBC, ceft adire, lapar-

tic-au Tout ; cequieft impollible. Cetre Parallele
e peut done pas pafler au deffous de AD; niau
deflus, comme il a éé prouvé. Donc il nepeur
asy enavoir c'autre que AD. Et partant ADeft
parallele a BC; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XL

THEOREME XXX

Les Triangles égaux conflituez fur Bazes
égales, €~ de méme pare, font entre
mémes paralleles.

JE fuppofe que les Triangles ABC, DEF, font
égaux 5 quils font conflitucz fur Bazes ¢ga-
les, a fGavoir BC,EF; & qu'ils font de méme
are. Celaétant, je dis qu'ils font entre mémes
;;amllclcs ; c'eft ddireque (i parle Point A, & par
¢ Point D, on ménelaLigne droite AD, cette

Liguc fera parallele d BF. Envoicilapreuye:
Car
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Car fi elle n'¢roir parallele, on pourroit par le
Point A mener une autre Ligne parallelea BF, par
la31.Prop. & cette Ligne pafleroic ouau deflusou
au deflous de AD. Penfons donc premicrement
elle paffe au deflus, s'il eft poflible’, comme
2ait'\c'xA,G. Puis prolongez laLigne ED, jufqu’d
ce qu'elle rencontre Ia Ligne AG auPoint G, &
menezlaLigne FG. Cela pof¢, les deux Triangles

ABC, GEF, éant {ur Bazeslc’galcs BC, EF, &

entre mémes Paralle-- .G
les , feroient €gaux
entr'enx, par la 38.
Prop. Mais par [a fup-
pofition, le Triangle
DEF eft égal an mé-
me Triangle ABC.
Doncle Triangle GEF B CE r
feroit égal an Triangle DEF , quin’eft que fa par-
tie ; ce qui eft impoffible. II eft doncimpofiible
qu'unc Ligne mencepar le Point A parallcle 4 BF,
pafleau deffus de AD. :
Penfons maintenant que cetre Parallele paffe au
deflous de AD ; comme fait ici AH , & menez la
Lignedroite FH. Celapofé, le Triangle HEF fe-
rout égal au Triangle ABC, par la 38. Prop. Mais
par la fuppofition, le Triangle DEF eft ¢gal au
méme Triangle ABC. Donc Ie Triangle HEF fe-
roit égal au Triangle DEF , c'eftd dire la particau
Tout ; cc qui eftimpoflible. Cette Parallele ne peut
donc pas paffer au deflous de AD; ni au defliss,

" comme il a été prouvé. Donc il nepeurpasy en

avoir d'autre que AD. Et partant AD eft parallcle
4 BF; Cequ' falloic démontrer,

D; ' PRdf
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PROPOSITION XLI
" THEOREME XXXI.

Siun Parallelogramme & un Triangle font
conflituez (ur une méme Baze, C entre

mémes Paralleles , le Parallelogramme
[era double du Triangle.

E fuppole que leParallelo- A b B
J gramme AC, &le Trian- -

gle EBC, foient conftituez
fur une méme Baze, afgavoir

les AE, BC. Cela érant, je

disquele Parallclogramme eft doubledu Triangle.
" Pour le prouver,

Menez la Diagonale AC. Cela pofé, puis que

Jes Triangles AKC, EBC, fontfurla méme Baze
.BC, & entre mémes Paralleles AE, BC, ils font

égaux, par la 37. Prop. Or le Triangle ABCeft
moiti€ du Parallelogramme AC, d’autant que la

Diagonale ACle coupe endeux également, par la

34. Prop. Doncle Triangle EBC eft auffi moitié
du Parallclogramme AC. Et par confequent le Pa-

sallelogramme AC eft double duTriangie EBC;
Ce qu’il falloic démontrer. »

REMARGQUE.

Par li il eft aufli évident que fi un Parallelogram-
me & un Triaugle éroient conflituez fur Bazes éga-
les, & entre mémes Paralleles, le Paraliclogram-
me feroit double du Triangle.
R , ? R 0-
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PROPOSITION XLII
PROBLEME X1

Décrire wn Parallelogramme égal a un
Triangle donnéy & qui ait un Angle égal
aun Anglereliligne donne. '

E fuppofe que I'on don-
] ne lE Tr?amle ABC, R G B
& I'Angle rectiligne D.
Celadrant, je propofe de L
décrireun Parallelogram- L
medgalan Triangle ABC,
& quiaitun Angle égal & A7 C
I'Angle D. Pourle faire ,

Coupez I'un des Cdtez de ce Triangle, par
exemple AC, en deux égalementau Point E ; &
dece Pointtirez (parlazj. Prop.) la Ligne EG,

qui fafle avec EC I' Angle CEG égal 4 I'Angle don- -

néD. Tirez aufli (parlasr. Prog.) du Point C
la Ligne CF parallele 4 EG, Enfin menez par le
Point B la Ligne BF parallelea AC. Cela pofé, je
dis que la Figure EF et un Parallelogramme ; que
ce Parallelogramme eft égal au Triangle ABC; &
qu'il 2 un Angle égal 4 "Angle donné D. Pourle
prouver, .

Puis que CF eft parallele 4 EG, & que GFeft
pasallele 4 EC, il eft évident que laFigure EF eft
un Parallelogramme , qui a I’Angle CEG égal 3
I'Angle donnéD, par la conftrudtion; fi bien
qu'il refte feulement 4 prouver qu'il eft dgal au
Triangle ABC. Pour le prouver, . .

Du Point B ap Point E menez la Ligne drcire
BE. Celapofé: puis que les Triangles BAE » BEC,

D4

four




%o ELEMENS D'’EUCLIDE.

font fur des Bazes gales, AE, EC, &entre mé.
mes Paralleles , BF, AC, ilsfont égaux entt’eur,
parla 38. Prop. Parconfequentle Triangle ARC;
ui eft compof¢ de cesdeux Triangles, eft double
u Triangle BEC. Maisle Parallelogramme EF eft
aufli double de ce méme Triangle BEC, par la

Prop. précedente, puis qu'il eft fur la méme Ba-

ze, & entre mémes Paralleles. Donc le Triangle
ABC, & le Parallelogramme EF, qui f{ont dou-
bles d’une méme chofe, font égaux entr’eux; Ce
qu'il falloir faire & démontrer.

"REMARQUE
La pratique decette Propofition confifte feule-
ment a faire un Parallelogramme fur la moitié de
1a Baze d'un Triangle , &entre mémes Pagalleles.
C’eft pourquoi nous pouvons établir comme ane
verité Geometriques, que tout Parallelogramme

conftitué fur Ia moitié de la Baze d'un Triangle, &
entre mémes Paralleles , eft dgal i ce Triangle,

"PROPOSITION XLIIIL

THEOREME XXXIL

En tout Parallelogramme 5 les Supplemens
des Parallelogrammes qui [ont alentour
du Diametre [ont égaux entr’enx.

E fuppofe que Ia Figure AC eft un Parallelo-
gramme, dont le Diametre eft AC, alentour
duquel fout les Parallelogrammes AKX, KC.

Cela drant, je dis que lesSupplemens KB, KD,
' font dgaux ensr’eux, Pour leprouver, Puis
: uis

Ervs ps @ e omiume = PO FLA B ST A
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- Puis que {par fa 34. Prop. } le Diamerre AC
coupe le Parallelogramme AC en deux dgalement
le Triangle ABC eft ¢gal au Triangle ACD. De
méme , les Parallelogrammes AK ', KC , duang

coupez en deux dgalement
pac leurs Diamerres AK,KC,
le Trianglé AEK eft {gal an
Triangle AKH , & le Trian-
gle KGC €gal au Triangle

+ KCF. §i doncdes Triangles
ABC, :‘XCD, 1\11 font égaux,
nous Grons ¢

AH D
ERE 13
BG ¢

ofes dgales, fcavoir, du Triangle
ABC les deux Triangles AEK , KGG, & duTrian-

le ACD lesdeux Triangles AKH, KCF: les re-
€5, qui font les Supplemens KB, KD, feront
égaux entr'eux ; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XLIV.
PROBLEME XIIL

Sur une Ligne droite donnée décrive un
Parallelogramme égal 4 wn Triangle

 donnéy & qui ait un Angle égal ann

Angle rectiligne donné.

E {uppofe qu'on N_FH 0

donne {a Lione
droitc AB ,gle L
Triangle C , &

I'Angle retiligne c
D. Cela drant, e

Propoﬁ: de déerire
ur AB un Paralle-

logramme €gal ay Triangle

D5
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Angle égal A I'Angle D. Pour le faire,
Prolongez AB vers E; & aprés avoir fait AE
égale & un'des Cotez du Triangle C, achevez (par
la 23, Prop. ) de décrire le Triangle AEN égalau
Triangle C. DPuis (par la 42. Prop.) décrivez le
Parallelogramme AF égal au Triangle AEN, &

qui ait '’Angle HAG égala I’Angle D. Prolongez -

aprés cela FG, & HA, indefiniment vers K, &
versL. Prolongezde méme FH indefiniment vers
I; & ayant mend par le Point Bla Ligne IBM pa-
rallele 4 FG, (parla 31.Prop.) tirezduPointl,
oti les Lignes IBM, & FHI, {e rencontrent, la
Ligne droute TAK , N FH I

fi longue , qu'elle N
rencontre la Ligne
FGK au Point K.

Enfin mcrllez I{ur le c
Point K la Ligne _ B
droite KLM phrgal- E [la
lele 3 AB, parla KL M
31. Prop. Celapof¥, je disquela Figure AM, qui
cft décrite fur Ia Ligne droite donnde AB, cftun
Parallelogramme ; que ce Parallelogrammeeft e’%a-l
au Triangle donnéC; & qu'il a un Angle cgal 2
I'Angle d%nné D. Pour leprouver,

" PussquelesLiones AB, LM, & lesLignes AL,
BM, fontparalleles, parlaconftrucion: il s'en-
fuit que AM eft un Parallelogramme. Et puis que
FI,KM, font paralleles 2 AB’, elles font paralleles
entr’elles,parla 30. ProF. De plus, ies Lignes IBM,
FGK, ayant aufli €té faites paralleles, il eft évi-
dent que la Figure FM eft un Parallelogramme;
dans lequel les Parallelogrammes AM, AF, étant

Tes ‘Supplemens des Parallelogrammes qui font -
. alentonr du Diametre, il s’enfuit qu’ils font égaux

entr'euyx; par la 43, Prop. Or, par [a conftruction,

AF cft égal auTriangle AEN. Donc AM cftaufli

€égalau Triangle AEN. Mais ce Triangle a e’re’/f.‘ﬁ
g
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¢gal au Triangle C. D'oui il fuir quele Parallelo-
gramme AM eft aufli gal au Triangle C. D‘all\-
leurs, (parla1g.Prop.) 'Angle LAB eft ¢gal a
I'Angle HAG, qui a €té fair égala I'Angle D. Et

partant I'Angle LAB eft auffi égala'Angle D ; Ce

» qu'il falloit faire & démountrer.

PROPOSITION XLV,
PROB‘LEME X111

Decrirewn Parallelogramme igal 2 une Fi-

gure refhiligne donnée, € qui ait un
. Anglegal aun dnigle rectiligne donné.

E fuppofe qu'on. donhe la Figure re@iligne
ABCD, & l’An%le re@iligne E. Cela érant,
je propofe de déerire un Parallelogramme
gure ABCD,, qui ait un Angle égal 4

Menez la Ligne droite BD, afin de refoudrela
Figure ABCD en deux :
Triangles. Puis , ( par D é X

la 42. Prop. ) déerivez
le Parallelogramme .
1G égal a Tun des B
Triangles , par exem- :

rlea‘xABD, &quiait B AG H L

Angle FGH égal i I'Angle E. Enfuite (par lagq. -

Prop. ) décrivez fur. la Ligne HIle Parallelogram-
me IL égal qu {econd Triangle BCD, & qui ait
aull | Angle THL égal d I'Angle E. Cela of€ y je
dis que la-Figure FL, compof€e de ces deux Pa~
rallc(}ogx'ammcs , eftun Parallelogramme ¢gali la
Figure ABCD; & qu'il 2 un Angle éaal iI'Angle
donn¢E, Pourleprouver, = - i
D s Les
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Les Parallelogrammes qui {ont les parrdes dela
Figure FL ," érant égaux aux Triangles qui font les
parties de la Figure ABCD , il eft évident que ja Fi-
gure FL eft ¢gale [a Figure ABCD. Deplus, laFi-

gureFLa I'A:nglc FGL égalal’Angle donnéE. I

ne refte donc plus qu'a prouver que les deux Paral-
lelogrammes1G, IL , compofent enfemble un feul
Panallelogramme. Pour le prouver,

. Les deux Corez FG, KL, font égaux & paral-
Teles, érant égaux & parallclesd TH. Suppofc donc

ue ¥FK, & GL, foient des Lignes droites , elles
deront aufli égales & paralleles entr’elles , parla 33.
Prop. puis qu'elles joignent des Lignes droites éga-

Tes & paralleles. Or je prouve que les LignesFK

8{ GL,foin dcleignes droites. Premicrement,”An-
ole G, & I’Angle IHL,
?ont égaux e%nr’eux, G D é F_I
yar laconftrudtion. Si
donc on leur ajoii-
ze I'Angle commun
GHI, les deux Angles
G, & GHI, feront B AG H L
égaux aux deux Angles qui ont le Point H pour
ommet. Mais les deux AnglesG, & GHI, font

dgaux 4 deux droits, parlaz9.Prop. Donc les-

deux An§lcs qui ont le Point H pour fommet , font
£gaux & deux droits. Et partant les Lignes GH , &

1LH, quiconcoutent i unméme Point, fontune '
Ligpe droite. De méme, I'Angle K, & I'Angle:

FIH, fontégaux entr’eux, puis qu'ils fontoppo-
fez aux Angles IHL, & G , qui {ont dgaux en-
tr'eux. Si %onc on leur ajoirte I'Angle commun
HIK, les deux AnglesK, & HIK, feront égaux
aux deux Angles qui ont le Point I pour fommet,
Miis les deux AnglesK, & HIK, font égaux i
deux droits, par Ia 29: Prop. Parconfequent les'
<deux Angles qui ont le Point I pour fommet, font

égaux a deux droits ; & partan les Lignes FI kfc
p

v — —
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KI, qui concourent 3 un méme Point, font une

* Ligne droite. D'ouiil fuit que FL eft un Parallelo-

gramme ; Ce qu'il falloit faire & démontrer.

L REMARQUE.

Sila Figure donnée eiit eu plus de quatre Cotez ,
il auroit fallula divifer en tous les Triangles dont
elleauroit pii étre compofée. Puis, aprésavoir fait
(comme il vient d’€tre dit ) le Parallelogramme
FGLK ¢gald deux de ces Triangles : il auroir en-
core fallu décrire fur LK un Parallelogramme égal
dunautre Triangle , 8cayant un Angleau PointK
¢gal 4 I'Angle donné E 5 & ainfi continuer autane
de fois e fuite qu'il y auroit eu de Triangles.

IL. REMARGQUE

Enfuite dela Propofition précedente, fi deux Fi- ‘

gures re&tilignesinégales font données , 1’on pour-
1a trotiver Pexcez de la plus grande pardeflus Ja
plus petite. Parexemple, -
fi les Figures A , & B,

font données, entre fef- " | A

quelles A eft plus grande ? B
queB:iln'yaunraquadé.

ctire le Parallelogramme 2 H__E
CE ¢gal i laFigureA; puis

décrire fur le Cord CD
le Parallelogramme CH L1

c’Fala‘tlaFi ¢B Car ,CG  F,

alors il eft évident que le Parallelogramme GE fera
I'excez de la Figure A pardeffus la Figurc B,

-
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fROPOSITION XLVI
PROBLEME XIV.

Sur une Ligne droite donnée décrire

un Quarre,

E fuppofe que la Ligne droite donnée foit AB, &
J je propofe de décrire fur cette Ligne un Quarré.
Pour le faire , '

Elevezau Point A la Ligne droite AC perpendicu-
laired AB, parla 11. Prop. & faites AC cgaled AB.
Puis menez par le Point € faLigne CD parallele i
AB, & parlePointBlaLigne BD pa- "¢ D
rallele 4 AC, par la 31. Etop. Cela
pofé, jedisquela Figure ACDB, qui
eft décrite furla Ligne droite donnée
AB, eftun Quarré. Pour le prouver,

Puis que ACDB eft une Figurcde A B
quatre Cotez, dontles oppofez ont éré faits paral-
leles, il s’enfuit que c’eftun Parallelogramme. Et

r confequent fes CSrezoppofez font égaux , par
Y:H. Prop. -Aiufi CD eft €gal 2 AB. MaisAC cft
auffiégald AB, parlaconftruion. Donc CDeft
aufh ¢gal i AG. De méme, BD eft égal 4 AC; &
partant BD eft aufli égal aux deux aurres Cotez
AB, CD. D’outil fuit que le Parallelogramme AD
afes quatre Corez égaux. Drailleurs, puis que les
Lignes AB,CD, font paralleles, & que ACtom-
be deflus : il s'enfuit (par la 29. Prop.) que les
deux Anglesinterieurs A, & C, font dgauxadeux
droits. Orl'Angle A eft droit , par la conftruction.
Doncl’Angle Ceft autli droit. Et parce qu’en tout
Parallelogramme les Angles oppolez font égaux,
les Angles B, & D, qui{ontoppofeza des é&lngles

[O1LS »
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droits, font auffi droits. Et par confequent Je Pa-
salllogramme AD eft un Quarré ; Ce qu'il falloic
faire & démontrer. _

I. REMARQUE.
1\ s'enfuit de 13, que tout Parauelogiammc,

quiadeux Corez égaux alentour d'an Angle droit,
eft un Quarsé.

IL. REMARQuUE.

1l Gieauff de 13, qu'en tout Parallelogramme .

un Angle deant droit, lescroisaucresle font auffi,

ITl. REMARQUE.
Comme les Grandeurs qui conviennent fone
égales entr'elles, il fuit aufli affez évidemment,

que fi deux Lignes font égales , leurs Quarrez fe-

ront aufli égaux; & que fi deux Quarrez fone
I} : . ;.
égaux, les Lx%nes fur lefquelles ils {ont décrics ,
feronraufli égales.

i
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PROPOSITION XLVIL
THEOREME XXXIIL.

Aux Triangles Retangles, le Quarré du
Coré qui foitiens I Angle droit , eft égal
aux Quarrez, des deux ansres Cotez.,

J’E fuppofe que H
le Triangle. .
ABCcft Rectan- . ,
gle; que I'An- L
gle BAC eft G -
droit ; & que
fur festrois Co- F
tez on ait décric
les trois Quarrez
"BE, FA, AL
Cela  édrant, je -
dis que le Quar-
1é BE, décrit
fur le Coté BC
qui folitient ' An- P K
le droit BAC, eftégal aux deux autres Quarrez
A, AL, décrits fur les deux autres Corez AB,
" AC. Pour le prouver,

Menez par le Point A la Ligne droite AK paral-
lele 4 BD, oud CE ; & menez les Lignes droites
AD , AE, CF, BL Cela pofé: puis que I'An-
gle BAC eftdroit, par fuppofition, & que I'An-

le BAG, qui eft un des Angles du Quarsé FA,
cltauffidroit : il s’enfuir (par la 14. Prop.) que
les Lignes GA, AC, concourent dire(tement.
De méme, puis que I'Angle CAB eft droit, &
‘que’Angle CAH du Quarré AL, eftauflidroit: il
: 4 s'epfuit

.
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senfuit auffi que les Lignes BA, AH, concou-.
rent direCtement. Maintenant , puis que les Li-
gnesBF, GC, quifont les Corez oppofez du Pa-
rallelogramme ou du Quatté FA, fone paralleles,
il senfuit’ (par la 41. Prop.} que le Parallelo-
gramme FA eft double du Triangle FBC, puis
qu'ils font conftituez fur une méme Baze FB, &
entre mémes Paralleles ¥B, GC. De méme,
uis que les Lignes AK , BD, fone paralleles , par
a conftrution, il s'enfuit quele Parallelogram-
me BK eft double du Triangle ABD , étant tous-
deux conftituez fur la méme Baze BD, & entre
mémes Paralleles BD, AK. Comparant mainte-
nant le Triangle CBF avec le Triangle ABD, le.
C6té CB.du premier, eft égal au Coeé BD du fe-
cond , puis que ce font les Cotez d'un méme Quar-.
ré BE, Pat la méme raifon, le Coté BF dupre- |
mies , eft égal an Coté ABdu fecond. Si bien que
ces deux Triangles ont deux Cotez égaux 4 deux
Cétez, chacun au fien, Deplus, I'Angle CBF, -
compoft d'un Angle droit & cfc IAngle ABC, &t .
égald I'Angle ABD, qui eft aufli compof€ d'un
Angle droit & duméme Angle ABC. Donc ( par
la 4. Prop.) leTriangle CBF eft égal au Triangle

ABD. Et ainfi Je Parallelogramme BK, & le.

Quaité FA, qui font doubles de chofes ¢gales
font égaux entr'eux , parle 6. Ax. De méme, puis

ucles LignesIC, HB, quifontles Cotez oppo-
fez du Parallelogramme ou du Quarré A, fone
pacalleles: il seufuic (par la 41. Prop.) que le
TParallelogramme AT éft double du Triangle ICB.
De méme, puis que les Lignes AK, CE, font
paralleles, par la conftruction: ils’enfuit que le Pa-
rallelogramme CK eft double du Triangle ACE,
puis qur'ils font conftituez fur uné méme Baze CE,
& cntre mémes Paralleles CE, AK. Comparant
maintenant le Triangle BCl avec leTriangle ACE,
le COré Cldu premier, eft égal au Coté AC du

‘ o fecond ,
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fecond, puis que <e font les Corez d'un méme
Quarré Al Par la méme raifon;, le Cotd CB du
premier, eft égal au C(':)té;CE du fecond. De-
plus, 'Angle ICB, compris des deux Corez du
premier Triangle , eft égald ' Angle ACE, com-
pris des deux Corez du fecond ,” chacun'de ces An-
gles érant com- u
pofé d'un Angle ~
droit&cde U An-
gle ACB. Done
{par la 4.Prop.)
le Triangle ICB
eft égal auTrian-
gle ACE. Etpar F
confequent JePa-
rallelogramme
CK, &le Q}lar-
ré Al, qui font
doubles de cho-
fes égales , fonc DK T
dgaux entreux. . .
Mais ila déja étd prouvé auparavant y quele Paral-
lelogramme BK eft ¢gal au %ar_xe’ FA. Doncle
Quarré BE , qui convientavec les deux Par‘lllglo-
rammes BK, CK, ou plidt qui eft la méme
chofe, eft égal aux deux QuarrezFA, Al, pus
eafemble ; Cequ'il falloit démontrer.

oM@
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PROPOSITION XLVIIL
THEOREME XXXIV.

Sile Quarréde lun des Cotez d'un Triangle
~ eftégal aux Quarrez des dewx autres Co-
tezy § Anglecompris de ces denx antres

- Cotezeftdrast.

E fappofe . qu'au Triangle
" ABCle Quarré du Coté BC
foir égal aux Quarrez des
deux autres Céécz AB, AC.
Cela éant, je dis que I'An- 3
le CAB, compris des deux CO- B A E
tezAB, AC, eftdroit. Pour le prouver,

Elevez au Point A la Ligne AE perpendiculaire d
AC, & faites cetre Ligne AE dgaled AB ; puis ti-
rezla Lignedroite CE. Cela pofé:

Puis que le Triangle ACE cft ReStangle , il s"en-
fuit, parla Propofirion precedente, quele Quar-
1é du Cowé CE, quifoirient l'AngIe%roit CAE,
eft ¢gal aux deax Quarrezde CA, &de AE, ou
de AB fon égal. Mais par la fuppofition , le Quar-
1é du COté BC eft auffi égal aux deux Quarrez de
CA, &de AB, Doncle (iarré deBC& le %t—
1¢ de CE font égaux entr'eux , par le premier Ax.
Er partant les Lignes BC, CE, qui font leurs C6-
tez, font dgales encr’elles; par la troifiéme Re-
marque defa 46. Prop. Comparant maintenant le
Triangle ABCavec le Triangle ACE : le Coté AB
eft égal au Coté AE 5 le Coté AC eft commun aux
deux Triangles ; deplus, la Baze BC vient d’étre
prouvde égale a la Baze CE. Donc (par la 8.

' ) Prop.)
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Prop.) I'Angle CAB cft égal 4 P'Angle CAE.
Mais’Angle CAE eft droit, par la conftruction.
DoncI’Angle CAB, eftaufli droit; Ce quil fa-
loit démontre, ' ’

ELE-
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DEUCLIDE.
LIVRE .SECON.D.

DEFINITIONS.

ERe@tangle de deux Lignesdroi-
tes, eft un Parallelogramme ,
dont les deux Cdrez alentour de
X1{l7( 'un defes Angles, font égauxd
AVfy) ces deux Lignes droites.

Rt Ainfi le ReQangle des deux
Lignes droites AB, CD , eft le

Rg&angle EG, qui a 'un, de fes A D
Cbeez, fgavoir EF , égal 4 AB; €——D
&lautre, fcavoir EH, €gal4 CD. H_ G

Etainfi , tout Parallelogram-
me Refangle eft compris de.
deux Lignes droites , qui font
FArgle droit. E

R E-
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REMARQUE

Pour mefurer la quantité de la furface d'un Redt-
angle, il faur ¢ fervir d'une petite mefure connué »
telle qu’on voudra ; par exemple , d'une Toife
quarrée, d’un Pied quarré, d'un Pouce quarré; &
voir combien de ces Toifes , ! de ces Pieds , oudeces
Poucesquarrez, contient c¢ Redtaugle.

Ainfi, pour trouvet la mefure ou laquantitéde
1 furface du Rectangle EG » il faut divifer chacun
de fes Corez en Toifes , en Pieds , ou en Pouces, &
multiplier I'un par I'autre ; & le produit vous dou-
nera ce que vous cherchez.

Par exemple, polé que le
Coté EF contienne fix Toi- .
{fes, & le Coté EH en con-
tienne trois : multipliant un
par lautre, cela fair 18 Toi- L
fzs quarrdes, qui eft la mefu- B
rc dela furface de ce Rectangle.

Etfi le Rectangle dont o1 veut fcavoirla mefure,
eft un Quarxé: il faut fcavoir combien unde fs
Corez comiient de Toifes, de Pieds » ou de Poucess
& le maltiplier par lui-méme ; & Je produit vous
en donnera la mefure.

11. Un Gnomon, eft e
une partie dun Pa- B E
rallelogramme compo- L
fé¢e d'un des Parallelo- \
grammes qui fonzalen-" g
tour du Diamerre , & K M
desdeux Supplemens. Nk

Ainfi dans le Quarré
ABCD, le Quarr¢ FE,
avee Jes deux Supple- A

mens AG, GC, eitun
Gpomoll.

H G

¥

Et
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Et Fou‘r le dc’ﬁgner, on décrit une portion de Cer-
tle, femblable aKILM , que I'on tait paffer par ce
Quarré, & par ces deux Supplemens , & quel’on

marque avec trois Jeteres , comme efkici marqué}
Goomon KLM.'

PROPOSITION I

THEOREME L

Si.de denx Lignes droites 5 'une ef cou-
pée en tant de parties que Von voudra:
les Relangles compris de la non - cou=
péey € de chacune des parties de la

coupée 5 font égaux an Rellangle des
denx toytes,

% fuppole que des deux Lignes AB, &C, la

premiere AB {oit coupde comme l'en voudra,
*" parexemple, aux points D, & E. Cela érant,
jedis, que les Re@angles compris de lanon-cou-
pée C, &de chacune des partics dela coupie, fca-
voir AD, DE, EB, pris enfemble, fout égaux
au Rectangle des deux toutes AB, & C. Pourle
prouver,

Elevez au Point A laLigne droite AF perpendi-
culaired AB, parlatr.du
1. & (gale aC, parlaz. E_H
du1. Puis, par les Points
F, & B, mencz les Lignes
¥G,BG, parallelesa AB,
& a AF, par la 21, dut. =
Elevez au‘zPPoints D,&E, A DE B
les Lignesdroites DI, EX, perpendiculaires 3AB,

qat

L
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qui feront aufh parallelesa AF. Cela pofé:
Puifque AF eft (gale 3 C, il cftdvidentquele
Parallefogramme AG eft le Rectangle des deux
toutes AB, & C. 1l eft d'ailleurs cvident que le
Redtangle AH eft compris de la. non-coupée C,
ou defon égale AF, &de AD, qui eftJa premie-
re partie de'la coupée AB. :
Deplus, les Lignes DH, & FE_HI &
El,étant dgalesd AF, parla
34.du1. oud Cfon dgale: c
les Parallelogrammes DI,
G, (ont les Rc&anglfts A DE B
compris de la non-coupée
C, &dechacune des autres parties de Ja coupte
AB. OrrouscesRectangles AH, DI, EG, con-
yiennentavecle Rectangle AG. Donc ils lui font
¢gaux , parle8. Axiome; Ce qu'il falloitdémon-
trcr,

REMARQUE

Pour verifier cecy en nombres: Prenez par exem-
ple les deux nombres 10 & 4. Divifez 10 en trois
parties, telles qu'il vous plaira, comme ¢, 3, &
2, Multipliez 10 par 6: il viendra o, qui fera
le Rectangle desdeux nombres entiers. Aprds cela
mulripliez aoffi§, 3, & 2, parg: & il viendra
30, 18, & 12, qui fcront les Recangles du
nombre entier 6, & de chacune des parties du
pombre 10. Enfinajolitez les trois Rectangles 50,
18, &12: &lafommefena o, qui cft égale au
Redangle compris des deux nombres enters 10

P R O-

§
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PROPOSITION 11
THEOREME IL

8t une Ligne droste eff coupée comme Fon
i

voudra : les Reltangles compris de la
toute & de chacune de fes parties, [ont
éganx an Quarré de la toute,

E (uppofe que la Lione AB foit ;
cougge co:xllmcl’onlv;oudra, par - )
exemple, au Point C. Et je dis
queles Re@tangles compris de la tou-
te AB, & de chacune de fes par-
ties AC, CB, pris enfemble, Font A CB
gaux au Quarré de AB. Pour le
prouver

Décrivez fur ABle Quarré AE, parlags.dur,
& ¢levez au Poine C la Ligne CF perpendiculaire 4
AI} » qui fera auffi paralleled AD , oud BE. Cela

ol¢ & .

Puifque AD eft égaled AB, le Parallelogramme
AF cft le Re€hangle compris de la toute AB, &de
la Partic AC. De méme, CF duant égale 4 AD,
ou 4 fon égale AB, le Parallelogramme CE eft fe
Redtangle compris dé latoutc AB, & de fon autre .
partie CB. Or les’ Re&angles AF, CE, convien-
aent avec le Quarré AE , qui a €cé fair furla toure
AB. Dong ces Rectangles font gaux ace Quarrd ;
Cequilfalloit démontrer.

REMARQUE

rifier ceci dans un pombre: Prenez, par
E exem-

/

N

Pour ve
Teme 1

NI,
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exemple, 10, & ledivifez endeux partes, com-
me7,& 3. Cela érant: le Rectangle du nombre
entier 10 & de fa partie 7, eft 70. Le Rectangledu
méme nombre 10 & de fon autre partic 3, elt jo;
ajoficez ces deux nombres, cela fait 100, Lequel
nombre eft égal au Quarré de 10.

PROPOSITION Ill
THEOREME IIL

Si une Ligne droite eff coxpée comme l'on
voudra : le Reffangle de la toute, ©
del'une defes parsies o eft égal an Reltan-
gle des deux parties , © an Quarré
de la partie premierement prife,

% fuppofe quelaLigne ABfoit g DF
J coupce comme I'on voudra, 1
par exemple au Point C. Cela
érant, je dis que le Retangle
de latoute AB, & del'uncdeies
partics , par exemple AC, et & C B
dgal au Rectangle des deux par-
ties AC, CB, & au Quarré delapartie AC, qui
avoit écé premiercmcnt prlﬁ‘. Pourle prouver,
Elevezaun Point Ala Ligne AE perpendiculaire i
AB, &égaled AC. Menez par le Point E la Ligne

"EF p:u"allélc a4 AB; &pariePoint B la Ligne BF

parallele a AE; & au Point C clevezlaLigne CD
perpendiculaired AB, qui feraaufli parallele d AE,

oua BF. Cela pofé:
Puifcue AE eft égale 3 AC, ils’enfisit que AD
cft le Quarrdde AC, par la 1. Remarquedela 4(‘;?-
]

~

—— P B nL
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dut. Et puifque CD eft égale 4 AE, oud AC,
fon égale, il s'enfuir que CF eft le Re@angledes
deux parties AC, CB. Or le Quarré AD, &le
Rectangle CF , conviennent avec AF, qui cft le
Re@angle de la toute AB, & de la partic AC.
Doune fe Rectangle AF eft dgalau Redtangle CF,
&auQuarré AD ; Cequ'il falloiv démontrer.

REMARQUE

. Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez, pac
exemple, 10; divifez-le en deux parties, comime
78&3. Cela érant, le Retangle des deux parties
78& 3, eft21. Le (%lat[é de Ia premiere partic 7,

_ eft49. Ajolitez ces deux nombres, cela fait vo.

I.cq_ucl nombre ¢ft égal au Rectangle du nombre
entier 10, & de fa premiere partic 7.

‘PROPOSITION IV._
.THEOREME IV.

Si une Ligne. droite eff coupe'e comme lon

voudra : le %rre’ de la route eff cgal

anx dewx Quarrez, des parties y €~ 4
denx Rectangles fasts des deux parties,

E fuppofe que laLigne AB
foit coupée comme I'on
voudra , par excmple au

Point F. Cela érant, je dis
queleQuarré de la route AB I

¢ft égal aux deux Quarrez des G H

parties AF , FB :i & i cgeu); A ¥ B
Rectangles faits de ces euE - .
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parties. Pour le prouver,
‘DécrivezfurlaLigre ABle C ED

Quarré AD. Menez [a Dia-

gonale CB. Tlevez au Poiir

FlaLigne FE perpendiculaire T

32 AB, qui fera aulliparallele G ~ H

d AC, &aBD. Erparle T B

Point I, ou la Ligne FE cou-

pe la Dragonate CB, menez la Ligne droite GIH

pacallele 2 AB. Celapofé:

_ Duifque les Lignes AC, AB, qui{ont les Corer

du Quarré AD, fortdgales, il s'enfuic {parlas.

Prop. du 1.) que le Triancle ABC a les Angles.
ral ol

ABC & ACB, fur la Baze BC, draux cnte'cux.
Drailleurs, les Lignes GH & AB draut parallcles,
& la Ligne CIB tombane deflus, | Angleestericur
GIC eft ¢gal a fon oppoféintericur ASC, parl
29.du 1. Orl’Angle ACBeft dgalal’Angle ABC.
Done I'Angle ACB, ou GCI, ¢ft dgalal'Angle
GIC. Et par confequent daus e Tiiargle CGlles
Cotez CG, GI, quifolitiennent ces deux Angles,
font dgauxentr’enx, parlas.du1.

Dailleurs 5, puifue dans le Pasallelogramme
GE, I'Angle GCE eft droit, dtantundes Argles
du Quarré AD: ilsenfuit ( parla 2. Remarquede
la 46.Prop.du 1. ) que ce Parallelogramme GE2
fes quatee Angles dreits. Et puitiucles deux Cotez
CG, GI, qui font alentour d'un de ces Angles
droizs, fontdgaux enti’eux: ils’enfuir (parlar.
Remarque de la méme Prop.) que ce Parallco-
gramme GE eft le Quacrd de GI, oudefon ¢gale
AF. Deméme, puilquelesLignes AC, FE, font

- pazalleles , & que la Ligne BIC tembe deflus: I'An-

ale exterieur FiB eft ¢gal & fon oppofé intericur

ACB. Mais 'Angle ABC eft égala ACB. Donc

1"Angle ABC, cu FBI , eft dgal i I'Augle FIB.
Et ‘par~conlequent dzns le Trabgle BFI les deux

. Cotez FI, FB, qui les foltienuent , font aufl

dgaux

e e bmv ey e I
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¢raurencr'enx. Dot il (Uit quele Parallelogram-
meFH, quiadeux Corez égaux alentour del'An-
gle,droit IFB, eft le Quarréde lapartic EB. Ire-
plus, AL 1D, font deux Parallelogrammes Rectan-
gles» puifqueleurs Cotez oppofez font patalleles,
& que les Angles A, & B, drantdroits, rousles
aures le fontautli. Or Aleft le ReCtanglede AF,
L, oubiende AF, FB; &1IDeft leRectangle de
DH, HI, ou de leurs égales AF, FB. Mais ces
deux ReGtangles A, 1D, avec les deux Quarrez
GE, FH, conviennent avec le Quarré AD. Donc
ce Quarré leur eft égal; Ce quil falloit démon-

ter, * -

I Rimanquz.‘

1 fuir de cette Propofition,, que quand deux Li-
ghes droites parallelesaux Cotez d’un anrté, cou-

ch 1a Diagonale de ce Quarré en un meme Poine: -

es Parallelogrammes qui f¢ fonralentour du Dia-
metre font des Quarrez. ..

IL REMARGQUE
+ Pour verifier ceci dansun nombre :. Prenez, par

" exemple, 10, &ledivilez en deux ‘{'arties comme

7& 3. Celadrant, le Quarré de 7 eft 49 ; le Quar-
réde s eft 9 5 leReCtangle des deux parties7 & 3,
eft21. Ce méme Reangle sri‘s encore une fois
eft encore 21. Ajolitez ces deux Quarrez & ces
deux Rectangles , cela fait100. Lequel nombreeft
¢gal au Quarré du nombre entier 10,

E;  PRO.
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" PROPOSITION V.
THEOREME V.

Si une Ligne droite eff coupée en deux par-
ties égalesy ¢ en deux inégales: le
Reétangle compris des denx parties iné*
gales, avec le Quarré de la partic du
milien, [ont éganx an Quarrédela moi-
tiédelatoute, :

Jﬁfuppofe ue la " G P

Ligne roite: ,
ABfort conpéeen .
deux parries éga- K | LIX 1

lesau PointC , & "
en deux inégales . )
au Point D. Cela — -
€tant, je dis que A C B
le Re@angle compris des deux parties inégales AD,
DB, avec le Quarré de la partie du milieu CD,
font égaux au Quarré de la moirié de la toute CB.
Pour le prouver , :
" Décrivez fur CBle Quarrd C¥ ; tirez la Diago-
nale BE ; dlevez au Point Dla Ligne DG perpen:
diculaire 2 AB, quiferaauffi parallelea BF, & 2
CE. Puisparle PointH, ou la Ligne DG coupe
Ia Diagonale, menez la Ligne droite IHK paralle-
le 4 BA. Enfin menez parle Point A fa Ligne AK
parallcle 3 CE. Celapofé :

Il uir de Ia 1. Remarque fur la Propofition

précedente , que LG eft un Quarré, i fcavoir,’

celui de LH, ou de fon égale CD. Par Ja mé-
o . Pt me

B e Ee e .

=

P
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me raifon, DI eft aufli un Quarré ; & partant
DH eft égale 4 DB. Parconflequent le Rectangle
AH eft leReQangle compris des deux parties ind-
gales AD, DB. Deforte qu'il nes'agit plus que de
Frouver que le Rectangle AH avecle Quarré LG,
ont égaux au Quari € CF. Pourleprouver,
Les Re@angles CH, HF, font égaux entr’eux,

- parfaqs.dut. Si donc on leur ajoiice le Quarré

DI, les Rc&am{lcs Cl, DF, ferontauili égaux
e Reftangle AL cft égal 4 CI,
par la 36. Pr(}p. du 1. Doncil eft auffi égal 3 DF.

- Maintenant, {14 ces deux chofes €gales on ajoiire

le Re@angle CH: le Re@angle AH fera cé%al au
Gnomon MNX. Etfi l'on ajofite 4 ce Reétangle
& dceGnomon le Quarrd LG: le Retangle AH
& le Quarré LG, pris enfemble , feront égaux
au Guomon MNX & au Quarré LG, prisaufli
enfemble. ‘Or ce Gnomon & ec Quarré compo-
fent le Quarré CF. Donc le ReGtangle AH, avec
le Quarré LG, font €gaux au Quarré CF; Ce
qu'il falloit démontrer. )

REMARQUE

~ Pour verifier ceci dans un nombre : Prenez,
parexemple, 20, Divifez ce nombre en deux par-
ties égales 1o & 10 5 & en deux indgales 17 & 3.
Cela é:ant, le nombre du milien Igera 7. Muli-
pliez maintenant 17 par 3; le Produit eft ¢r.
Quarrez le nombre 7, vous aurez 49. Ces deux
nombres joints enfemble font 100; qui eft le
Quarréde 10, ou de la moitié de 20.

"E 4 I’RO;'
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PROPOSITION VII
THEOREME VIL

Si une Ligne droite eff coupée comme L'on
vondra: le Quarré de la route, O~ le
Quarré de lune de fes parties, font

. éganx an Quarré de Lautre partie, &
‘adeux ReGangles faits dela toute ¢ de

- lapartie premicrement prife.

- JE fuppofe que la Ligne AB € ED
foit coupée comme Pon
voudra au Point F. Cela ‘

drant , jedis que le Quarrd de Llg

la toute AB, &le Quarrd de G

1'une de fes parties, par exem- TR

le,de AF, font dgaux au A

varrd del'autre parnie ¥B , & 3 deux ReGangles
faits de la touze AB & dela partie AF, qui avoit

été preimijerement prife. Pour le prouver ,

- Décrivez fur la Ligne ABleQuarré AD; me-
pez la Diagonale BC ; élevezau Point F la Ligne’
FE perpendiculairc A AB , qui feraanfli paralicle 4
AC & 4 BD. Puis, par le PointI, ou la Ligne
FE coupe la Diagonale , menez Ia Ligne GIH pa-
rallelea AB. Cela pof€:

Puifque AD eft un Quarré, AC eftégaled AB;

‘& par confequent le Retangle AE eft compris de

latoute AB, &de fa partic AF. Dailleurs, puil-

que FH & GE fontdes Quarrez, par la premiere

Remarquede la 4. Prop. le Rectangle GD compris

de CD, qui cft égale 3 AB, & de CG, quelt

- : o dgale

i

B o e e e e w
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égaled Gl, oua AF, cft auflicomprisde AB, &
de AF. De forte qu'tl ne s'agit plus que de prou-
ver que fe Quarrd AD, & le Quarré GE, font
épauxau Quarré FH, & aux deux Retangles AE,
& GD. Pourle proyver,

Le Quarré AD eft déja dgal au Quarrd FH, &
aux deux Re@angles AE, 1D, pris enfemble,
parle 8. Ax. Sidoncon leur zjoiite leQuarré com-
mun GE: il s'enfuivra que Ic Quarré AD, & le
Quarré GE, feront égaux au Quarré FH, an
Relangle AE, au Re&angle ID, & au Quarré
GE, Mais le Re@angle 1D, & le Quarré¢ GE,
compofent enfemble Je ReCtangle GD. Et parrant
le Quarré AD, &le Quarré GE, font dgauxau
Quarré FH, & aux deux Reétangles AE , & GD;
Cequ'il falloit démontrer.

REMARQUE

Pour verifier ceci dans.un nombre : Prenez, par
exemple, 10; &ledivifezen 7 & 3. Cela éeant,
le Quarré du nombre entier 10 eft 100. Le Quarré
de la partie 7 eft 49. Cesdeux %garrez fonten-

. femble 149. Diailleursle Quarré de l'autre parti¢

3,¢lt 95 leReQangle compris du nombre entier
10 & de la partie premierement prife 7, eft 70,
Le méme Rectangle pris ane {econde fois eft enco-
re 70, Or9, 70, & 70, fontaufli149,

36; *'AZ:R.O:'
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PROPOSITION VIIL
THEOREME VIIL

Si une Ligne droite eff conpée comme lon
voudra : quatre-fois le Rectangle com-
pris de la toure & de lune de [es par-
tiesy avec le Quarré de I ausre partie,
Jont éganx aw Quurré de la tonte & de
la partie premicrement prife, comme
d'une [eule Ligne.

E {uppofe que la Ligne AB foit coupde comme
['on voudra au Poins C.. Cela étant, je dis que
7 quatre-fois le Reftanglede AB, CB, avecle
uarré de'autre partie AC , font égaux au Quarté
delatoute AB, & de la partie premicrement prife
CB, commed une feule Ligne. Pour le prouver,
Continuez ABversD,
& faites BD ¢gale BC. T I G &
Puisayantdéerit fur fa Li- R~
AD le Quarzé AE, me-
nez la Diagonale DF. Ele- T
vez aux Points B & C les \
I’crp[e‘ndiculai:&’_s BG ﬁc qr \\NJ M
ui feront aufli paralleles
gAF&éDE;%{parlcs |—— %N
Poins H& K, ai BG& A ¢ B D
CI coupent la Diagonale DF , menez les Lignes
LHM & OKP paralleles 2 AD. Cela pof¥:. i
Premierement ( par la premiere Remarque de
la 4.Prop.) BM & LG font des Quarrez, Enfuite
» © o de

0
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dequoi NQ & OI font aufli des Quarrez. Or puit-
que BM eft un Quarré, laLigne BH eft ¢gale 2
BD; laquelle ayant éié faite égale 4 BC, il s'cn-
fuit que la Ligne BH cft égalea BC, &ainfi que
le Re@tangle CH eft un Quareé, Etd'autant que les
Quatrez BM & CH ontle C6t¢ BH commun,, it
s'enfuit que ces deux Quarrez font égaux entr’cux.
Et par la méme raifon, les (hlmrez CH & NQ_font
aufli éganx, puis qu'ils ontle COré NH commun.
Drotiil fuit queles Quarrez BM , NQ, font égaux
entr'eux, puis qu'ils Tone tous-deux égaux 2 CH.
Celadrant, HM eft égal 4 HQ,, puifque ce font
les Cotez de Quarrez égaux. Erpartant HP eften-
core un Quarré égal aux trois autres. Enfuite de

uoi il eft dvident que les Rectangles AH & LQ

ont comptis de latoute AB & de é partie BC. Er
puifque (par la 43.Prop.du1.) le Rectangle HE
¢ égalau ReQtangle AH, il s’enfuit quele Rectan-
gle HE cft auffi compris de AB & de BC. Drailleurs
Jes Reclangles 1Q & GP ¢érant {ur des Bazes égales
KQ, QP, & entre mémes Paralleles 1E & KP,
font dgaux entr'eux , parla 3 6. Prop. du 1. Sidonc
on leur ajoiite les Quarrez égaux BM& QM , il
senfuivra que QI, pnis avec BM , fera équivalent
iGP, prisavecQM,, c'eft 4 dire aufeul Rectan-:

le GM , ou HE. Erainfi le Gnomon RST eft égal
a quatre-fois le Re@angle compris de AB, BC.
Maintenant fi 4 ces deux chofes égales on ajoltite le .
Quarré OI, qui eft le Quarréde OK, oude AC
fon égale: il s’enfuivra que quarre-fois le ReGan-
glede AB, BC, avecle Quarré de AC, font dgaux
au Gnomon RST , avec le Quarrd OI. Or ce
Gromon’ & ce Quarré compofent enfemble le
Quarré AE. Donc quatre-fois e Rectangle de AB,
BC, avecle %irré de AC, font égauxau Quarré
AE; Cequilfalloit démontrer. :

- -

s - Egv RE;
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REMARQUE.

Pour verifier cecidans un nombre: Prencz, par
exemple, 8 & ledivifczen 6 & 2. Celaérant,le
Rectangle du nombre entier §, & de fa partie 2, eft
16 ; & quatre-fois ce ReQangle eft 64. D'ailleurs
le Quarré de l'autre partic 6, eft 36, Or648 36

font 1oo. Ceque vaut aufli le Quarré du nombre:

10, quieltcompofé du premier nombre 8, & de
fa parue premierement prife, i f{cavoir 2.

PROPOSITION IX.
. ' THEOREME IX

Si une Ligne droite eft coupée en dewx par-
ties égales 5 € en deux incgales 5 les
Quarrez des dewx parties inégales font
doubles du Quarré de la moirié de la
toute y € du Quarré de la partic du

milien.

E fuppofe que liLigne AB .
foit coupée en deux par- N

ties égales-au Point C, & GIDF .

“en deux m(:’galc‘si au Pc;int{l_) 3
& que la partie du milieu foit
CDq. Cela érant, jedis queles A c oD
Quarrez des deax parties inégales AD , DB, font
doubles du Quarrd de la moitié AC, & du Quarré
dela partie du milieu CD. Pour le prouver , R

Elevez au Point C laLigne CE perpendiculaire 2
AB, & égaled AC. Menez au PointE les ﬁigl}z
roit

£ B

tam EE LY v e
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LIVRE SECOND. 11x

droites AE , BE. Elevez auffi au Point D laLigne
DF perpendiculaire 4 AB; & du Poiut F , ou la
Lgne DE coupe BE , abaiflez la Ligne FG perpen-
diculairea CE, qui feraaufli paralleled CD. En-
fin du Point A au Point F menez la Ligne droite
AF. Celapofé:

Puilque par la conftruétion le Triangle ACE eft
Ifofcele, les Angles AEC & EAC , fur la Baze
AE , [ont égaux entr eux. Et puifgque I'Angle
ACE cft droit, les deux Angles AEC, EAC, qui
font égaux, valent chacun un demi-droit. Etpar
Ja méme raifon les Augles CEB, CBE , valent auffi
chacun vn demi-drote, Par confequent I'Angle
AEB, ou AEF, qui eft compofé de deux de ces
Angles, eft droit. Deplus , puifque dans Ie Triangle
EGF I’ Angle EGF :& droit, & que I'Angle GEF
vaue un demi-droit, I'Angle EFG vaut aufhi un
demi-droit. D'out il fuie que les deux Cotez GE ,
GF, quiles folticanent , font égaux entr’eux , par
1a 6. Prop.du 1. De ménie, puifque dans le Trian-
gle FDB I'Angle FDB eftdroit, & que 'Angle B
vaut un demi - droit, I'Angle DFB vaur aufli un
demi-droit. Parconfequent les Cotez DF , DB,
qui lesfoiitiennent, font égaux entr’eux.,

A

Enfuite de quoi , puifque le Coté AE folitient

.T'Angledroit ACE, {fon Quarré eft €gal aux Quar-~

rez de AC & de CE, par la 47.Prop. du 1. Et
puilque ces deax Quarrez font égaux, il s’enfuir
que le Quarré de AE eft double du Quarré de AC.
De méme , puifque le Coté EF foiitient I'Angle
droit EGF, fon Quarré eft ¢gal aux Quarrez de
EG & de GF. Et puifque ces deux Quarrez fone
dgaux,-il senfuir que le Quarré de EF eft double
duQuarrd de GF, oude fon égale CD. Etainfi les
deux Quarrez de AE & de EF font doubles des
deux Quarrez de AC & de CD. OrleQuarré de
AF, quifolirient I' Angle droit AEF, eft dgal aux
deux Quarrez de AE & de EF. Doncle qurrc'};l;
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AF cft double des deux Quar- - E

rez de AC & de CD. Mais

les deux Quarsez de AD & F
de Df ,dlqui comprem;cnt
VAngle droit ADF, f(ont
c’gau§ an Quarré de AT, A CDD

Donc les deux Quarrez de AD & deDF, oude
BD {on égale, four doubles des deux Quarrez de
AC & de CD; Cequ'il falloitdémontrer,

REMARQUE.

Pour verifier ceci dans un nombre: Prenez, par
exemple, 12. Divifez ce nombre endeux parics
© égales 6 & 63 & en deuxinégales 10 & 2. Cela
étant , le nombre du milien fera 4. Maintenantles
,Quarrez des deux parties incgales font 100 & 4,
‘qui enfemble font 104, D’ailleurs le Quarré de la
moiti¢ 6 elt 36 3 le Quared de la partie du mifien 4
eft 165 16 & 36 font 52, quin eft que Ja moitié
de 104, oudont ro4clt le double. :

e et e o e e
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PROPOSITION X.
THEOREME X

Siune Ligne droite eff coupée en denx par-
ties égales, € quon lui ajoiite direfte-
ment une antre Ligne droite: le Qugr-
7é de la toute & de Lajoistee, comme
dune (enle Ligne o avec le Quarré de
Pajoiisée , font donbles du Quarré de la
moitié de la toute y € du Quarré de
la moitié de la tote ¢ de Uajoiireey
comme d'une [eule Ligne.

E (uppole que la Ligne
AB Pfgit CO(lllpéC en dgux F— B
parties ¢gales au Point
C, & quon lui ajolice direc- . B
tement la Ligne BD. Cela
éunt, je dis que le Quarré
de AD &le Quareé de BD, c
prisenfemble , font doubles des deux Quarrez de
AC & deCD. Pour le prouver ,
* Elevezau Point Cla Ligne CE perpendiculaire &
AB,&¢galed AC, ouiCB. DuPcint A au Point
E menez la Ligne droite AE. Puis parle Poiat D
menez la Ligne FDG parallcled EC, ou perpen-
diculaire & AD ; & par le Point E la Ligne EF pa-
nlleled CD. Tirez du PointE , par le Point B, la
Ligue droite EBG, filongue, qu'clle rencontrela
Ligne FDG au Point G. Entin duPoint A aué’cmt
. me-

D

-
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G menez la Ligne droite AG. ¥ F
Celapofé, N
" Puifque les Li%ms AC,
CE, font égales, les Angles
CAE, CEA, fur la Baze, N D
font dgaux entr'eux. Or -
I’ Angle ACE eft droit. Donc - G

les Angles CAE, CEA, valent chacun un demi-
droit. De méme, puifque dans le Triangle ECB
les Cotez CE, CB, font égaux, & que I'Angle
ECBeft droit, chacun des Angles CEB & CBE,
vaut un demi-droit. Et par confequent I'Angle
AEB cft droit. Maintenant les ‘Angles CBE &

DBG, qui font oppofez aufommet, fontégur ~

entr'enx. Mais 'Angle CBE vaurun demi-dioit.
Donc I'Angle DBG vautanfli un demi-droit. De-
plus, dans le Triangle BDG l'Angchcﬁdroit;
doncl’Angle DGB yaur qu(fi un demi-droit. Et pac-

tane les Corez DB, DG, qui foliriennent les A

les DGB, DBG, font égaux entr’eux , parlaé.
§'u 1. Deméme, dans le Triangle EFG I'Angle F
eft droit, puis qu'il eft oppof¢a I’ Angle C. Mais
I'Angle EGF vaut un demi-droir. Donc I'Angle
GEF vaut aufli un demi-droit. Et parant les Cotez
FE, FG, qui les folitiennent , font aafli égauxen-
tr'eux, parlaé.dur,

Enfuite de quoi, puifque du Triangle ACEI'An-
gle ACE eft droit, le Quarré de AE eft égal aux
deux Quarrez de AC & de CE, parlag7.dur.
Erpuifque ces Lignes font égales, le Quarre de AE
cft double du Quarré de AC. De méme, puifque
du Triangle EFG I'Angle EFG eftdroit, leQuarré
de EG elt ¢gal aux deux Quarrezde EF & dcFG.

Et puifque ces Lignes font égales, le Quarré de

EG eft double du Quarré de EF, ou de fon égale
CD. De forte que les deux Quarrez de AE & de
EG, font doubles des deux Quarrez de AC & de
CD. Or le Quarré de AG, qui fofitient I'Angle

droit

-

=
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" droit AEG, eft dgal aux deux Quarrez de AE & de
EG. Donc le Quarré de AG eft double des Quar-
rezde AC & de CD. Mais les Quarrez de AD & de
DG , qui comprennent I’Angle droit ADG , font
égaux an Quarré de AG. Donc les Quarrez de AD
&deDG, oude BD fon égale , font doubles des
Quarrezde AC & de CD; Ce qu'il falloit démon-

. tref.

REMARGQUE.

Pour verifier ceci dans un nembre : Prenez, par
exemple, 10, Divifez cc nombre en deux partics
égales s & 5. Ajofitez 24 10y celaferatz. Cela
étant, le Quarrdde 1z eft 1445 le Quarrdde 2 eft
45 ces deux nombres font enfemble 148. D'ail-
leursle Quarté de seft 25 ; Je Quarré de 7eft 49.
Ces deux nombres font enfemble 74, qui eft la
moitié de 148 , oudont 148 eft le double.

. PROPOSITION XI
PROBLEME L |

Couper yne Ligne droite donnee, de telle
[orte, que le Reflangle de la toute ¢ de
Punede fesparties, foitégal an Quarré de

- Paurrepartie. '

E fuppofe que la Ligne droite donnde foit AB ;
& je propofe de la couperdetelle forte , que le

"~ Reftangle de la toute AB, & del'une defes -

fam'es » foit égal au Quarr€ de I'autre partie. Pour
le faire, . R
Décrivez fur AB le Quarré AC. Coupez le Co;
L t

-~
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t¢ AD en deux ¢galement au Point E. Du Point E
an Point B menez [aLigne droite EB, Prolonger
EAversF, & faites EF ¢galea EB. Décrivez fur
AF le Quarré AH ; & prolongezle Coré HG juf-
qu'en I. Cela drant, jedis ¢ B
que la Ligne AB eft cou-,
pée au Point G commeila § G _H
été propofd ; ceft d dire
de telle {orte,que le Redtan-
gle de la route AB, &de £
fa partic BG, eft égalay © E . A F
Quarrd del'autre partie AG, Pour le prouver,
Puifque la Ligne DA cft coupée 'en deux parties
€galesauPoint E, & quela Ligne AF lui eft 3j0l-
tée: le ReGanglede DF, & deFA, oudeFHfon
égale, (c’eft & dire le Rectangle DH, ) avec le Quar-
1é de la moitié EA, font égaux au Quarr€ de EF,
oudefon égale EB, parla6.Prop. Ot les Quar-
rezde AB & de EA font égauxaun QuarrédeEB,
parla 47. Prop. du 1. Doncle Rectangle DH, & le
Quarréde EA, font égaux aux Quarrez de AB & de
EA. Oftant donc le Quarré de EA de ces deux Touts
. éganx, avfquels il eft commun, il reftera le
Rectangle DH égal au Quarré de AB, ceft 4 dire
au Quareé AC. Que fi maintenant de ce Refan-
le & de ce Quarré, qui font égaux , l'on Gic le
Redtangle DG, qui leur eft commun, il refterale
Quarré AH €gal an Rectangle 1B, Or le Quarré
" AHcftle Quarré de AG, & JeRectangle1B cit le

Rectangle compris de CB, ou de A8 fonégale, -

& de BG. 1left donc vraide dire, que la Ligne AB
a éré coupée comme il a €té propof¢ ; Ce qu'il fal-
loit faire , & démontrer.

REMARQU E.
CTieht impoffible d'exprimer en nombre ha quan-

tité desparties AG, GB, dela Ligne AB couple
. . {ui-
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fuivant la Prop. précedente; parce que quelque
nombre de paruies qu'on puiffe actribuerd la’ Ligne
AB, il eft impoffible que AG, ouGB, conuen-
ne up nombre détermine de ces parties.

PROPOSITION XII.
THEOREME X1

Aux Triangles Amblygones, le Quarré

- duCose qus [okvient I’ Angle obtus eft plus
grand que les Quarrez des denx antres
Cotezy de la quantité de denx Reflan-
glesy chacun defquels eft compris de I'un
des Cotez alentour de I Angle obtus, 4
[avoirde celus fir lequel e'[gmt prolongé
tombe la Perpendiculaive de U Angle op-
pofey ©rdelapartiecomprife entre cer-
te Perpendiculaire ¢~ I Angle obtus..

E fuppole qu'an Triangle A

ABC ['Angle ABC foit

obtus. Cela drant , aprés
avoir prolongél'un des C6-
tezalentour de I'Angle ab- .
tus, comme CB, vers D, & B D
&avoirabaiffé de'Angle Ala Ligne AD Ferpen-
diculzire d CD': Je dis que le Quarré de AC eft
plus grand que les deux Quarrezde CB & de BA,
de la quantité de deux Re@argles, chacun def-
cucls feracomprisde CB, & de BD. Pour le prou-
ver, : :

ILa
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LaLigne CD érantcoupée au Point B, if s'en-
fuit ( par [a 4. Prop.) que le Quarré de fa toure
CD eft égal aux deux Quarrez des deux parties
CB, BD, & a deux Redctaungles compris de ces
deux mémes parties. Douc f1 & ces deux Tours
dgaux I'on ajolitele Quarré de DA, il s'enfuivra
que les Quarrezde CD & de A
DA feron: dgaux aux trois
Quarrezde CB, deBD, &
deDA, & 4 denx Redtan-
gles compris de CB & de ‘
BD. Mais le Quarréde AC & B D
(parla47.Prop.dut.) eft égal aux deux Quatrez
de CD &de DA. Doncle Quarré de AC eft égal
aux crois Quarrez de CB, deBD, &deDA, &
2 deux Rectangles compris de CB & de BD. D'ail-

leurs le Quarre de BA eft égal aux deux Quarrezde

BD & de DA, Prenantdonc le Quarré de BA, au
lieu de ces deux Quarrez : il s’enfuivra que le Quar-
réde AC fera égal anx deux Quarrez de CB & de
BA, & ddeuxRectanglescomprisde CB & de BD.
Ec ainfi le Quarré de AC eft plus grand queles
deux Quarrezde CB& de BA , de la quantité de
deux Rectangles compris de CB & de BD; Ce
qu'il falloir démontrer.

AN A AR
éwwc
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PROPOSITION XIIIL

THEOREME XIIL

. Aux Triangles Oxygones o le Quarré du )

Cote qui [oiitient I Angle aign eff plus

petit que des Quarrez. des dewx autres

Cotezy de la quantité de denx Reftan-

Lles o chacun defquels eff compris de : .

Uun.des Citez alentour de I Angle aigu, L

- [avoir de celus fur lequel de I Angle ‘
oppof¢ tombe la Perpendiculaire 5 ¢

_de la partie comprife entre cette Per- g

pmdiml;ziie O PAngle aign. !

E fuppofe qu'an Triangle ABC A
I"Angle C foitaigu, & qu'a-
yant fait tomber de 1'Angle A
~Jaligne AD perpendiculaire 3 la
Ligne BC, quieft undesCotez B D C
qui comprend I' Angle aigu , cette Perpendiculaire
tombeentre B& C.- Cela €rant , je dis que te Quar-
réduCoré AB, qui foflitient I’Angle aigu C, eft
plus petit que les deux Quarrez des deux’ autres ;
Cowez AC, BC, de Ia quantité dedeux Rectan- |
gles, chacun defquels fera compris du Cété BC, : N
ui eft alentour t}c I'Angle aiguC, & fur lequel ‘
lc I'Angle oppofé rombe la Verpendiculaire AD
& de la parne DC comprife entre cetee Perpendi-
clire & I’ Angleaigu, Pous le prouver ,
o La
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La Ligue BCérant coupéeau Point D, il s'en-
s'enfuit (par la 7. Prop. ) que le Quarré de ha
toute BC, & le Quarré del’unede fes parties, 4
feavoir DC, {ont (gaux au Quarré del’aurre par-
tie BD, & a deux Rectanglescompris deBC& de
DC. Sidonc i cesdeux Touts égaux I'on ajoiite le

. Quarré de AD: il s’enfuivra que A

les  trois Quarrez de BC, de .
DC, & de AD, feront ¢gaux aux
deux Quarrez de BD & de

AD, & adeux Reftangles com- B D~ €
pris de BC & de DC. Donc fi nous prenons le
Quarréde AC, aulieudesdeux Quarrezde DC &
de AD, auxquels ileft €gal, parla 47. Prop. du
1. il s'enfuivra quedes deux Quarrez de BC&de
AC feront égaux aux deux Quarrez deBD& de
AD, & 2 deux Redtangles comprisde BC & de
DC. Dailleurs, le Quarré de ABeft égal auxdenx
Quarrez de BD & de AD. Prenant donc ce feul
Quarsé au lieu des deux autres, il senluivia que
lesdeux Quarrezde BC & dz AC ferent ¢gaux au
Quarré de AB, & 4 deux Re&angles compris de
BC & de DC. D'ouil fuit queles denx Quarrez
de BC & de AC font plus grands que le feul Quar-
réde AB, dela quantité de deux Rectangles com-
prisde BC& de DC; ou, cequieftlaméme cho-
fe, quele Quarré de ABeft moindre que Jes deiix
Quarrez de AC & deBC, de la quantitéde deux

- Rectangles compris de BC & de DC ; Ce quil

falloit démontrer.
G)' Q @) ‘.5)'3
) éD@ . .
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PROPOSITION X1V,

PROBLEME IL

Deécrire wn Quarré égal & une Figure
reftiligne donnee.

E foppofe que la Figure rectiligne A foit don-
J née; & je propofe dedéerire un Quarré dgal &

ceree Figure. Pour le faire,

Décrivez premierement ( parla 45. Proi: dur.)
le Parallelogramme Rectangle BD égal 4 la Figure
donnée A. Prolongezle Coté CD vers F, & faites
DF égale ADE. CoupezlaLi- H
gne CF en deux également an / \
Yoint G. Décrivez un demi- (o D
Cercle du Centte G, & dz G |F
Pintervalle GC, ou GF. En- '+
fin prolongez la Ligne ED, - B E
julqu'd ce qu'elle rencontre l1a Circonference da
Cercle au Point H. Cela érant, je dis que le Quar-
1é de laLigne DH eft ¢gal 4 la Figure rectiligne A.
DPourle prouver, ’

Du Point G au Point H menezlaLigne droite
GH. Celapofé: '

Puifque Ja Ligne CF eft coupée en deux parties

“dgalesauPoint G, & endeuxinégalesau PontD:
ils'enfuic (parla5.Prop.) queleRectangle com-

pris des deux paries inégales CD, DE, ceft 4 -

direleRe@angle BD , & le Quarrédela partie du
milieaGD , font égaux au Quarré de la moitié de
la toute GF, oude fon égale GH. Mais ce Quar-
1¢de GH eft égal aux Quarrezde GD & de DHpar

la 47. Prop. du 1. Donc le Retangle BD, &le

Quarré de GD, font ¢gaux aux deux Quarrez de
Tome [. . F GD

g
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GD & de DH. Et partant i

dc cesdeux Touts €gaux I'on

Gte.le Quarré de GD, qui
leur eft commun , les rc[’tes yd

fgavoir le ReGtangle BD, & .

le Quarrc de DH, fcront

(7

G| F

B .

b3

égaux. Mais le Re&anole BD a éié fait dgalila
]-'Wurc reétiligne donm‘e A. Denc le erré de
DH eft 2ufi cgal 4 cetee Figure ;. Cequil falloit

faire, & démontrer.

ELE-
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LIVRE TROISIE’ME.

DEFINITIONS.

Es Cercles égaux, font des Cer-
4 cles dont les Diametres font
) égaux, oudontles I,igu‘cs drei-
tes menfes du Centre 2 leurs
Circonferences , font ¢gales.

Ainfi les Cercles ABC . DEF,
1{:”“ écanx,, jarce queleurs Diametres AC, DF,
ont  é- :

gaux ; own B. E S
arce que h
es Lignes [A

droires G

GB, HE,

qui «font
menées du Centre 2 leurs Circonferences, font
F 2 ¢gales.

nd
D)

T
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égales. Mais les Cercles DEF, IKL, font iné-

gaux , parce que leurs Diametres DF, IL, font

- anégaux, ou parce que les Lignes droites HE, MK,

qui font menées du Centre a Jeurs Circonferences,
fontinégales. :

2. LaTangente d'un Cercle, ou ia Ligne qui
le touche , cltune Ligne droite qui touche fa Cir-

conferencedetelle forte, qu'drant prolongée,elle

ne la coupe point , & n’entre pointdans le Ceicle.
Ainfl la Ligne AB eft la Tangente du Cercle
BDE, parce qu'elle touche fa Circonference de
telle (oree an Point 4 I C
B, qu'dwant prolon-
gée elle ne lacoupe .
point , & n'entre G
poiat dans le Cercle.
3. LaSecauted’un
Cercle, oula Ligne

quilecoupe , eftune Ligne droite qui touche telfe-

ment fa Circonfzrence , qu'éraut prolongde , cllela
coupe, & entre dans le Cercle. . '

Ainf la Ligne GD eft [a Secante du Cezcle BDE,
patce qu'elle touche tellement fa Circonfarence au
Point D, qu’éranc prolongde, elle la coupe, &
entre dansle Cercle. ) '

4. Des Cercles font dits e roucher 'un-lautre,
quand lcurs Circonferences fe vouchent fans {e cou-
per.

AinfilesCercles ABC, DBE, font dits fe tou-
cher l'un ['autre, parce que leuss Circonfes c-nc?s
e
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_ fe rouchent tellement au Point B, qu'elles ne fe

coupent point,

§» Deux Cercles {ont dits fe couper I'un I'autre ,
lorfque lears Circonferences ne fe- touchent pas
fimplement, mais qu’ils entrent reciproquement
"an dans"antre. L

Ainfiles Cercles FGD , FGH, fontdits{e cou-
per I'un Pauere, parce que leurs Circonferences tie
fe touchent pas fimpleme<nt , mais que ces Cercles
euerent reciproquement I'on dangPautre.

6 la dil[Jhnce d'une Ligue droite an Centre
d’un Cercle,, ‘eft la Ligne droite qui part du Centre
de ce Cercle,. & qui tombe: perpendiculairement
fur certe Ligpe.. o T ‘
" Ainfi la diftance de fa Ligne AB auCentre du

~Cercle ABD, eftla Ligne EF, qui partdu Centre

E, & ?ui tombe perpendiculairement fur AB.
D'otil fuit quelesdeux Lignes
droites AB, CD, fonr ¢oale-
mentdiftantesdu Centre E,par-
ceque leurs diftances EF , EG, -
font égales. Mais que la Ligne
HI eft plus éloignée dece mé-
me Centre , parce que fa diftan-
ce ER eft plus grande que celle -
desaurres, . . .
-7. La Sofitendante , ou la Corde d'un Arc de
Cercle, eft la Ligne droite bornéedes deux extre-
mitezde cét Arc. o -
AinfilaLigne droite ABeftla ¢
Soitendante ou fa Corde de I'Arc 5
ACB, parcequ’elle eft bornde de
fesdeux extremitez A& B. -
Heftévident que la méme Li-
goe ABeftaufli la Sofitendante de \
P’Arc ADB. Si bien quelaLigne U

A

droice qui eftlaSofitendante d'un 'Arc, eft-aufli Ia

Sofitendante du Complement de cée -Arc 3 la Cir-.

tonfc;mccemierc. F3 o - &Un



. 126 ELEMENS D'EUCLIDE.

8. UnScgment, ou une portion de Cercle, eft
une Figure compriie d’un Arc de Cercle&de fa
Soifirendante. R

Ainfi les Figares ABC, FBG §
¥DG, font des Seamens ow des -
portions de Cercles, parce cha~ |
cunede ces Figures eft comprife
d'un Arc de Cercle & defa Soii-
rendante. oo

9. La Baze d'un S#gment de Cercle, eft la
Ligne divite qui {ofitient ‘ce Segmenr, & qui le

FESP S RN el T

w2
borne, - g

" Ainfi ta Tigae FGeft ly Baie du Segment F3G,
& du Segment FDG , parce qu'elleles foftient &
lesborue. " - P

“10. [’Angle du Segment, <t I'Angle mixt¢ -

tompris de I'trc da Segment & de f2 Baze.
Amfi | Angle mixee comprisde "Atc FD, & de
laLigne FG; efiI'AngleduSegment FDG. ~' -

11. 'Anglé au Segment,’ dxr'l'Ahglé';dplif e
Segment ‘te&%,cag'ab[c > et um ‘Angle compris. de

deux Lignes dtoites qui partent &un Domtde I'Ar
du Segment - & qui aboutiffent atix dewx excremi-
tez de faBaze. : I
Ainfi]’ Angle ABC-eft tin Angle” ™~
an Segment, ou I'Angle dont Je
Segment ABC eft ‘capable 5 pdtce”
quiil eft corpris des’ denx Lishes:
?rloites BA, BC, qui partent du’
Point Bde I'Arc du Segment;, & D C
aboutiflencaux deuxextremitez de i
faBaze A& C. = - ‘
12. Un Angle au Ceticre d'un Cercle, eft un
Anglecompris dedeux Lignes droites qui partent
du %cm{e' ‘un Cercléy commel’Angle BED.
13. Up Angled la Circoniference d'un Cercle,
&t un Angle compris de deux Lignes droites qui
arcent d'un Poinit dela’ Circonference ‘du Cercle,

vofnme I'Angle BAD., - 14" Quand

P
I
(
{
!
b
]

L e o FE S
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14 Quand I Angle que font deux A
Lignes droites qui partent du Centre
dun Cercle, oud’un méme Point
de 1a Circonference , a pour ‘Baze
un Arcdece Cercle, cét Angle eft
dirsappuyer fur cér Arc. B D

Ainh I'Angle BED, oul’Angle C
BAD, eftdit s'appuyer fur ' Arc BCD.

14. L'Arc {ur lequel s’appuye un Angle, ou
jui lui fere de Baze, eft I'Arc compris entre les

eux Cotez de ' Angle. . '

Ainfi I'Arc BCD eft I'Arc fur lequel s"appuyenc
les Angles BAD, BED, .ou bien eft la Baze de ces
Aungles’, parce que cét Arc eft compris encre leurs
Corez. o e e

16, UnSeteur deCercle, eftune Figure com-
prife de deux Lignes droites qui fontun Angleau

Centre, & delapartiede la Circonference que ces
deux Lignes embraflent, comme ci-deflus la Fi-
gure EBCD eft un Se@teur de Cexcle.

17. Des B B
Segmens E
fembla- / \ .
bles,font 1N A

dés Seg-

mensg \J . /\
quifoner A C A C b F
capables 4’ Angles égaux.

Ainftles Scgmens marquez ABC, & DEF, font
des Segmens qui s’appellent femblables , parce que
les Angles ABC, & DEF, dontils font capables ,
font ¢gaux. Mais ces mémes Segmens ne laiflent
pas d'éureindgaux, parce que l'un eft plus grand
que lautre, " Au lien que les deux Segmens mar-
quez ABC, fout femblables, & dgaux; parce

ue non fenlement ils font capabfés d'Angles
¢€gaux , mais aufli parce que I'un n'eft pas plus
v gtandquel'autrc. )

F 4 . 18. Une
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" 18. Une Figurerc@iligne eft A
dite inferite dans un Cercle ,
Totfque le Sommet de chacun de
fes Angles eft dansla Circonfe- 1 o
rcnccdri’l Cercle.
Ainfila Figure ABCD eft in-
Acrite dans le Cercle ABCD, c
-patce que tous les Sommers de fes AnglesA, B,
C, D, fontdanslaCirconference de ce Cercle,
19. UneLigne droite eft dite :

.ftre dans un Cercle, lorfque fes

extremitez-fe terminenta la Cir- B
conference. -

Ainfila Ligne AB eft dite éere
dans le Cexcle ABC,




O —————.

CLIVRE TROISIE'ME." 115

PROPOSITION I
"PROBLEME I

Trouver le Centre dun Cercle donné:

E fuppofe quelondonnele Cercle ABC, &je
] propole d'en trouver le Centre. Pour le trou-
er,° : . b

. Menez dansce Cercle laLigne droite AC; qui
coupe fa Circonference ol il vous plaira, comme
anx Points A & C. DivifezlaLigne AC endaiix
égalemcnt auPointE, par la1o. du 1. Etparce
Point menez la Ligne BED perpendicalaire a-AC,
par la 11. du premier, Ené)n coupez laLigne BD
en deux égalementau Point F. - €ela érant, jedis
que le Point F eftle Centre ‘du Cercle ABC. Pout.
leprouver, : '

. Premierement if eft évident
que tout autre Point que F,

ris dans la Ligne BD , ne peut
étrele Centze, puilquecéran-
tre Point ne diviferoit pas la VA
Ligne BDendeax dgalement. - A ‘
C'eftpourquoifile Centrend. A NFE[_7C -
toit pasau Point F,ilfaudroir = . D
qu'il fir en quelque Point hors de la Ligne BD.
Penfons, fi vous voulez , qu’il foit au. Point G,
Mcn?: donc Ies Lignesdroites GA , GE, GC. Ce-
lapofé: * . :

P(gomparcz le Triangle AEG avec: le Triangle
CEG. Le C6t¢ AE du premier éft égal au Chié
EC du fecond , par Iz conflrution ; le Coré EG:
eft commup aux deux Triarigles ; & laBaze GA
feroit égale 412 Baze GC, puid qu’elles feroient
uirées du Centre a la Circonference. Ainfi (parla

Fg .

~
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8. dy1.) I'Angle AEG feroit
€gal Al AnnlcCJZG ;A& JaLi« |
gne GE feroit perpendiculaire
a AC, par la 26. Definition:
du 1. Et partant les Angles
GEA , GEC, f{eroient droits.
Mais , par la conftruétion ,
‘y Anfrle AEB eft droit. Donc
il s'enfuivroie quel Angle AEB& I'Angle. AEG e

* roient €gaux, c'eftd direlapartican Tout; ce qtu

eft impoifible. 11 eftdonc lmpo{ﬁblc que le Ceniw
tre' du Cescle ABC (oir hors1a Ligne BD. Et par-

ant le Point F eft le Centredu crclc ABC; C¢'
qu'il falloit trouver, o

L REMARQUE

Il (ult de-ld, que fi: dans un Cercle une I.wnc
dmxtc en cdupe uné auttequ: fetermitie & fa Cir-
conference, en deux également & perpendiculai-

rement s cette Lignedrotte paﬂcra parle Ccntre dq
Cercle.

1T REMAR(LIIE.

I’ran ue de cctte Propofi-
tion. P?enez dans la erggn- f:’/ )2
ference du Cercle ABC trois /‘R - ‘
Poims, telsqu'il vous plaira, :

‘A, B, C. Mettez fucceffive- A\ /
ment votre Compas adeux de A \
cesPoints A & B ; & de méme
intervalle dccnvcz ‘deux Arcs
&c Cercley qui s’entrecoupent
dux Points'G & H. DPais par -
ces. Points' menez la Ligne
droite GH. Cela fait, mettez derechef fucccﬂ" ve-
ment Ie pied du. Compas aux PomtsB &C; &d:

mem
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méme intervalle décrivez encore deux Arct de
Cercle, quis’entrecoupent aux Points D & F. Enfin
menez par ces deux PointslaLigne DF , filongue,
qu'elle renconere Ja Ligne GH au Point E. Alorsle
Point E fera le Centre qu'il falloit trouver. i

PROPOSITION L

THEOREME L -

Si ayant pris deux Points dansla Circon-
ference d'un Cercle, on mene de Pun &

Fausve une Ligne droite o ellé tombera .

dans le. Cercle,

ference du Cercle ABE l'on
renne deux Points telsquon

voudra, comme A & B & que A

]E {uppofe que dansla Circon-

_ duPoint Aau Point Bon méne la A8

Ligue droite AB. Cela ¢tant; je
dis que cerre Ligne tombeza dans ¢e Cercle. Pour
le prouver,, .

Menez du Centre Caux extremitezdelaLigne
AB les Lignes droites CA, CB.. Puisayant pris 4
difcretion dansla Ligne ABun Point entre A& B
comme par exemple D , mencz la Ligne droite
CD. Celapofé: ' . T

Les Lignes CA , CB, qui partent du Centre C,
& vout fe borner a fa Circonference’, font dgales.
Ainfiles Angles CAB, CBA, font égaux entr'eux,
parlag. dut. Mais I'Angle CDBeft exterienr au
refpect du Triangle ADC. Donc (patlaxé.dur.}
ilelt plusgrand que fon oppofé interieur CAD , 8¢
par confequent aufli que '.{an €gal CED. 'D‘ozf‘: il

: : 6 it

|




132 ELEMENS-D'EUCLIDE.

fuir ¢parlar9.dui.) que le Coé CD eft plus pe-
titque le Coté CB, qui foliricnt un plus grand An-

" gle. Et puis qu'il elt plus petit, E

‘on extremité D eft dans le Cercle.
Mais d'autant que le Point Da | €
&ié pris a difcretion dans fa Ligne
AB, & quelamémechofefepeur A B
prouver de tout aucre Point de :
sctte Ligne , il {uitque cetee Ligne toute entiere eft
dans le Cercle ;5 Cequ'il falloicdémontrer.

PROPOSITION I
THEOREME IL

S dans un Cercle, une Ligne droste pafe

par le Centre, € coupe cn denx égales

anent une autre Ligne droite quin'y pafe

oint, elle la coupera perpendiculasres

" ment; Et fi elle la conpe perpendicu

_ Rairement 5 cllela coupera en denx égas
dement.

E fuppoft premierement que B
la Ligne droite BD, qui
eft dans le Cercle ABC,
afiepar le Centrc E, & qu'el-
f; coupe en deux également au
Point F laLigne AC, quin'y A c
pafle point. Cela crant, je dis L
uela Ligne BD goupe laLigne
C Perpendiculalrcmcqt. Pour le prouver,
" Menez les Lignesdroites AE, EC. Cela po% :.
T - : ans
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Dansles Triangles AFE & CFE, le Coré AFe
égalan COoté FC, par fuppofition. Le Coté FEcft
commun & ces deux Triangles. Deplus, Iz Baze
EA cft égale 4 la Baze EC, par Ia definition du
Cercle. Donc (par Ia 8. du 1.) l'An&Ic AFEelt
égal A I'Angle CFE, & laLigne BD eft perpendi-
tulaired AC, par la 26. Definitiondu 1. Cequ'd
falloit démontrer. -

* Je fuppofe en fecond liew, quelaLigneBDqui

pafle par le Centredu Cercle , coupe la Ligne AC
perpendiculairement. Cela érant, je disquelle la”

- coupeauffien deux également, Pour le prouver,

PuifquelesLignesEA , EC, fontégales, parla
definition du Cescle: les Angles EAC & ECA,,
font égaux, pasla 5. du 1. D'ailleurs puifque fa Li-
gne BE eft perpendiculaire $1a Ligne AC , lesdeux
AnglesEFA, EFC, fontauffi égaux. Si bien que
les deux Triangles EFA , EFC, ont deux Angles
dgaux 3 deux Angles, chacunaufien ; & le Coté
EF, qui eft communaux deux , f{odtiencdes An-
gleségany. Partant (parla 26.du1.] le Coeé AF
cfiégalau Coté FC ;5 Ce qu'il falloit démontrer.

Fry PR

,1'
-
|
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PROPOSITION IV
T.HEOREME IIL

Si dans wn Cercle , denx Lignes droites

. . qut ne paffent pas par le Centre , sentre-
coupent 5 elles ne (¢ couperont pas I'nmé
Dautre en denx également.

.*JE fuppofe que dans le Cercle ABD les deux Li-
J gnes droites AB, CD, qui ne patlent point par
le Centre , {e coupent'unel'autre 2uPoinc F. Ce-
la éuant, je dis qu'elles ne fe coupent pas toures-
deux en denx parties égales. Pour le prouver,

" 8l éroit poffible que chacu-
pede ces deux Lignes fit cou-

pée en deux parues égales: il
s'enfuivroit , par la Propofi-
tion precedente , qu'en menant

u Centre E auPoint Fla Li- c
ne droite EF , cette Ligne feroit perpendiculaired
chacune des deux autres AB, CD ; & par confe-
quent que les Angles AFE & CFE feroient drois,

& égaux entr'eux, & qu'ainfila partie feroit {gale

- auTout, ce qui eft impoffible. Il eft donc impofiible
que les Lignes AB, CD, fe coupent toutes-deux
en deux parties ¢gales ;” Ge qu'il falloit démontrer,

PRO-
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PROPOSITION V.
THEOREME IV.

- 8i dewx Cercles [e coupent Lun Fantrey
ils ' arons pas un méme Centre.

E fuppofe que les deux Cer-
cles ABC, BDC, fe cou--
“ pent Fum Paurre aux
Points B& C. Cela éuant, je
dis qu'ils n’ont pas un méme
Cearre. Poutleprouver, =
8t éroit poffible qu’ils eaf-
fent tous-deux un méme Cen- - -~ .
1re, 3 favoir E: en menant de ce Point une Ligne
droite 4 I'un des Points ot ces deux Cercles s'entre-
coupent , pat §xemple au Point B; & une autre
Ligne droite en quelqu’autte Point , comme A,
qut les coupit tous-deux: De ce que lg Point E
feroir Centre du Cercle ABC , il s’enfuivroit que
lesLignesEA , EB, feroient égales. D'ailleurs, de
ceque ce méme Point feroit auffile Centre du Cer
cle BDC, il s'enfuivroit que les LignesED , EB,
feroient auffi égales. Si bien que les deux Lignes

- EA, ED, qui feroient éFa[es i une méme, i

feavoir AEB, feroient égalesentrielles. Clefta di-
re que Je Toue ne feroic pas plus grand que fa pareie;
cequi eltimpoffible. Ileft donc impoffible que les
deux Cercles ABC, BDC, ayent un méme Cen-
tre; Ce qu'il falloir démontrer. i

PR

PRO'.;
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PROPOSITION VI
"THEOREME V.

Sideux Cercles fe touchent Pun Dautre en
dedans o ils wanront pas unméme Cen-
tre. ’

E {uppofe que le Cercle BDE
tot?c’;w lg Cercle ABC en B A
dedans au Point B. Cela -

éuant, jedis que ces deux Cer-

cles n’ont pas un méme Centre.

Pour le prouver, .

§'il éroit poffible quiilsenl~ .
fent tous-deux un méme Centre , 3 fcavoir F: me-
nant de ce Centre au Point de leur atrouchement la
Ligne droite FB, puis une autre Ligne droite 4
quelqu’autre Point de la Circonference du Cerclé
ABC, parexemple auPoint A : De ce quele Point
F feroit le Centre du Cercle ABC, il s'enfuivioit
quelesLignesFA, FB, feroient égales. Et parce

ue ce méme Point feroit auffi le Centre du Cer-
cle BDE, il s’enfuivroit que les Lignes FD, FB,
feroient aufli égales. Etainfi les Lignes droites FA,
¥D , qui feroient égales 4 la méme FB, feroient
égalesentr’elles, c'eft 4 dirc que le Tout e feroit

as plus grand que {apartié ; ce qui eftimpoflible.
1t eft denc impoffible que les deux Cercles ABC.

BDE, ayent un méme Centre ; Ce qu'il falloit

démontrer. e

P RO
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71 PROPOSITION VIl
.,  THEOREME VI

Jans 5% ayant pris yn Point 5 antre que le Cen-
e - trey dans un Cercle 5 on méne de ce
Point tant de Lignes drostes que Pon
voudra o jufqw'a la Circonference ;3 la
plus grande de touses eft cclle qui paffe
parle Cemtre 5 €~ la plus petite eff le
refle du Diametre. Quant aux autres
Lignesy la plus proche de celle qui paf-
[¢ par le Centre eff plus grande giune .
. autre qus en eft plus éloignée. Enfin de
part ©* dautre dela plus petite y on ne
. [fawrois mener de ce méme Paint plus
de denx Lignes droites égales entr'clles:

E luppofe que dansfe
Cescle ADB, dont
le Centreeft F, on

ait pris 4 dilcretion le
Point G, different du
CentreF; & que de ce
Point on ait mené & la
Circonference plufieurs
Lignesdroites, comme
Gg, GC, GD, GE,
_ GB, entre lefquelles GA pafle pac Je Centre F ’ng

i
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GB achéve le Diamerre AB. Cela étant, je dispre-
mierement que fa Ligne GA eft la plusgrandede
toates. Pour le pronver,

Menez du Centre F aux Points C, D, E, lesLi-
gnesdroites FC, FD, FE. Celapof¢:

Au Triangle GFC les deux Cbtez GF , FC, font
plus grands que e troifiéme GE, parlazo.dur.
Donc i aulieu de ¥C on prend FA , qui lui eft éga-
Ie par la definition du Cercle , les deux Ligues GF
FA , ou la toute GA, :
fera plus grande que
GC. On prouvera de
méme, que la Ligne GA
eft plus grande que les
Lignes GD, GE. Mais
GA eftaufli plus grande
que GB, puifque GA
cft plus grande que le
demi-Diametre du Cer- ‘
" gle,. & que GBeft plus petite, Et partantla Ligne

GA cft la plus grande de toutes. K

Jedisenfecondlieu, ‘que laLigne GB eft la plus

etite de toutes. Pour le prouver, . :

** Au Triangle EGF, les deux Corez FG, GE,
font plus grands que le troifiéme FE , parlazo.du
1. 1Is font’donc aufli plus grands que [a Lig e FB,
qui lui eft égale. Sidonc de ces deux Touts inégaux
on Ote la partic FG , quileur eft commune: ils'en-
fuivra que le refte GE fera plus grand que lerefte
GB, & ainfi que GBeltplus petite que GE. On

. prouvera de méme, que GB eft plas fc:irc queGD,
ouGC. Etpareantla Ligne GBeft la plus petite de
toures.

Jedis en troifiémelicu, quelaLigne GC, qui
eft la plus proche de la Ligne GA qui paffe par Ie
Centre , eft plus grande qu'une autre plus éloignée,
par exempleque GD, ou GE. Pour le prouver,

. Comparez les deux Triangles CFG, & DFf.
: ¢
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Le Coté CF du premier Triangle eft égalau Coeé
FDdufecond, par la definition du Cercle; le Coré
FG eft commun & ces denx Triangles.' Deplusy
I'Angle CFG, compris des deux Cotez du premier
Triangle, eft plusgrand quel’Angle DFG, com-
pris des deux Cotez du fecond , puis qu'iin’eft que
fapartie. Ainfi (parlaasidu 1) la Baze GC eft
plusgrande que la Baze GD.On prouvera de méme,
que GD eft plus grande que GE. Erainfila Ligne
GG, qui apﬁroc_hq le plus de la Ligne qui paflc par
le C’emre, elt plus grande qu‘une autre plus éloi-
nee, * ! L. Tl ' P
g] disenquarriéme lieu, qu'on pe {Gauroit me-
net du Poine G, dg'parr& d'autre de Ja Ligne GB,
Elus de den 'Lignc; droires égaleécuitr‘e?les 3 ou
‘en qit'en n’en {gauroit mener une troifiémeégale
auxdenx autres. Pourleprouver, . :
* . Menezdu Point F la Ligne FH , qui faffe avec
¥B I'Angle BFH ¢galal'Angle BEE ; & du Point
G au Point H menez la'Ligoe droite GH. Cela

POF':\‘» ool

. .Les Triangles GEH'& GFE ont les .dgqx Chtez

GF,TH, ¢giuxaux deux Corez GF, FE ; & I'An-

' %_lc GFH, compris des dea Cotez du premier
“Yriangle, eft égal 2 I'Angle GFE-, compris.des .

deux autres , par la conftruction. Dong la Baze GH
eft égale 4 laBaze GE ;i parla-4.du 1. Ainfivoild
deux Lignes droites ¢gales mendes du Poiur G de
part & d'autre de la Ligne GB. Mdis qu/o ne puific
pasen nener bne troilidine égale aux deux aurres,
celaelt évident, par ce qui adéjadté prouvé, Car
ceue Ligneou approchera plus prés du Point B, &
ainfi elfe fera plus petite que GH: ouclleenfera
plus ¢loignée, & ainfi elle feraplusgrande ; Qui
efttout ¢e qu'itfalloitdémontrer o

RN
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PROPOSITION Vil

THEOREME VIL

Si d'un Point pris hors d'un Cercle on me-

ne tang de Lignes droites que Lon von-
dra, qui [¢ terminent 4 la Circonferen
ce concave du Cercle : la plus grande

de toutes eff celle qui paﬂ? par le Cens’

trey € celle gui en eff plus proche of

- plus grande quune awtre qui en eff plus

éloignée. “Tout an contraire : de celles
gw rombent fur la Circonference con-
vexe , celle quiérant prelongée pafe par
le Centre o eft la Plu.r petite de toutes;
¢ celle qui en et plus proche eft plus
pétite qiwune antre qui en eff plus éloi-
gnée. Enfin de pars ¢ dantre de la
plus petitey on ne (Ganroit mener de ce
méme Point plus _de denx Lignes _drai-
tes égales entr'elles. ' ’

E {uppofe que du Point A', pris 3 difcretion,

hors du Cercle BCD, on ait mené plufieurs
Lignes droites AF, AG, AH, AI, ‘qui fe vone

terminer & {a Circonference concdve ; & quela Li-
gae Al pafie par le Centre K, Celaétant, jo dis

PIC‘
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premicrement que fa Li- A
ne Al eftlaplus grande
etoutes, Pour le prou-

ver, '

Menez du Centre K les
Lignes droites KF, KG,
KH. Celapofé:

Au Triangle AKH les
deux Corez AK, KH,
font plus grands que le
troifiéme AH, parla z0.
du1. Or AK & KH font
égaux 4 AK & 2 KI, ou
4 la teute AL Ainfi la
Ligne Al eft plus grande que laLigne AH. Oa
prouverade méme, quelaLigne AT eft plus gran-
de quela Ligne AG, & que la Ligne AF. Donc
Ligne Aleft a plus grande de toutes,

Jedisenfecond heu, quelaLigne AH, qui eft
laplus 5:0&16 de la Ligne Al qui paffe par le Cen-
tre, eft plus grande qu'une autre )l;lus dloignée,
pasexemple que AG, ou AF. Pourle prouver,

Aux Triangles AKH & AKG, les deux Cbreez
AK, KH, foncéganxauxdeux Ctez AK , KG,
chacun au fien. Mais I'Angle AKH eft plus grand
que I'Angle AKG, qui n‘el% que fa partie, Doanc
{parlaz4.du1.) laBaze AH eft plus grande que
laBaze AG. Onprovvera deméme, quelaLigoe
AG cft plusgrande que la Ligne AF. Er ainfila Li-
gne AH , quiapproche Je plus de la Ligne qui pafle
par le Centre}, eft plus grande qu'une autre plus
cloignée. .

Je dis entroifiéme Jien , qu'entrelesLignes AB,
AC, AD, AE, qui partent du Point &, & qui
tombent fur la Circonference convexe duCercle
BCD, Ia Fluspetite detomeseftlaLigne AB, qui
éranc_prolongde palle par le Centze K. Pour le
prouver,.

Mcnez
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Menez du Centre K les Lignes droites KC, KD,
KE. Celapofé:

AuTriangle AKC le Cété AK eft moindre que
les deux CétezKC, AC, parla2o. du 1. Donc
fi de ces deux Touts indgaux on dte des parties éga-
Ies, 4 fcavoir KB& KC: lerefte AB fera plus pe-
tit que le reftc AC. On prouvera de méme, quela
Ligne ABeft plus-petite que AD, ou AE. Et par-
tant elle eft la plus petite de toutes,

Je dis en quatriéme
lieu, qu’entre les Lignes
AC; AD, AE, cellequi
approche de plus prés de
la Ligne AB,eft plus petire |

u'une autre plus dloi-
gnde. Pour le prouver,

Les Lignes AC, KC,
font menées des extreimi-
rezdelaLigne AK , qui
eft un des Cotez duTrian-
gle AKD, & fe rencon-
trent dans ce Triangle. . 1
Donc (parlazr. du1.)
les Lignes AC, KC, font plus petites que les Li-
gnes AD, KD.Sidonc de ces deux Touts in€gaux
on Ote les parties égales KC, KD : le refte AC fe-
ra plus petit que lerefte AD. On prouvera de mé-
me, que AD eft plus petire que AE. Ecainfi de tou-
tes ces Lignes , celle qui eft fa plus proche de la Li-
ne ABeft plus petite qu'unc autre plus éloignée.

Je disenfin qu’on ne {auroir menér du Point A
de part & d'autredelaLigne AB plusde deux Li-

nes droites égales cntr’elles ; ou bien qu'on n'en
fcauroit mener une troifiéme égale aux deux autces.
Pour le prouver,

Menezdu CentreK la Ligne KL, qui faffe avec
KAI'Angle AKL égalal'Angle AKC; &du Point
L au Point A menez la Ligne droite LA, Cela pofé:

‘ Les
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Les deux T riangles AKL , AKC, ont les deux:
Corez AK , KL, dgaux aux deux Cbtez AK ,KC,
chacun ay fien ; & !'Angle AKL , compris des
deux Cotez du premier Triangle , eft égaldl'An-
gle AKC compris des deux autres Cotez , par la
conftruttion. Donc la Baze AL eft {galedla Baze
AC,parla4.dur. Ainfivoild deux Lignes droites

égales menées du Point A de part & d'antre dela

Ligne AB. Mais qu’on nepuifle pas en menerune
troifiéme égale aux deux autres , cela eft évident,
par ce qui a déja été prouvé, Car cette Ligne ouap-
procheraplus prés dela Ligne AD , & ainficlle fera
plos petite : ou clle en fera plus €loignde , & ainfi
elle fera plus grande; Qui cft tout ce qu'il falloit
démontrer, ,

PROPOSITION IX.
THEQREME VIIL

Si ayant pris un Point dans un Cercle,
Von pesr mener de ce Point 4 la Cir-
conference du Cercle plus de deux Li-
gres droites égales entr'elles, ce Points
la eft le Centre du Cercle.

JE fuppofe quedansle Cer-

cle BCD l'on ait pris Ie B
PointA; & qu'ayant mené ‘
de ce Pointd Ia Circonferen- ‘ c
celesurois Lignes droites AB,

AC, AD, ces trois Lignes
fe trouvent égales,Cela éeant, .
jedis quele Point A eft Je Centre de ce Cercle.

Cat fi cela n'¢roic, il s'cnfuivroit qued'un Pt;;: :
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prisdans un Cercle, lequel Point ne feroit pasle
Centre, on pourroit mener a la Circonference plus

- de deux Lignes droites égales entr'elles ; cequi eft
impoffible par la 7. Prop. Par confequent le Point
A cft le Cenrre de ce Cercle; Cequ'il falloitdé-
montrer.

PROPOSITION X
‘ THEOREME IX

Sideux Cercles f¢ coupent Pun Dansre, ils
ne f¢ couperont pas en plus de dens
Points,

E fuppofe que lesdeux
Cer,;;l,es KBDGE & 3
ABCDEF fe coupent
Tun l'autte. Cela ¢rant, F A
je dis qu’ils ne fe cougent '
pas en plus de deux E D
Points. Pour le prouver, G
Suppolons , sl eft .
Poﬂ'xgc, qu'ils {e coupent I'un l'autre aux trois
Points A, B, D. Celapofé: )
Trouvez {par la premiere Propofition ) le Cen-
tre.du Cercle ABDGE, & quele CentrefoicH;
puis de ce Centre menez 3 ces trois Points A, B,
D[,vlcs Lignes droites HA, HB, HD. Ccla
ofé:
P Puifque le Point H eft le Centre du Cercle
ABDGE, les Lignes HA, HB, HD, qui par-
tent de ce Centre, & {e vont ferminer 4 {2 Circonfe-
rence, fontégales entrelles. Ee puifque ces trois
mémes Lignes partent auflid'un Point pris d?s llc
' crcle

&y
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Cercle ABCDEF, & qu'elles vont{e termirera fa
Circonference’, le Point H eft 2uffi le Centredu
Cercle ABCDEF. Etainfiil s'enfuivroit que deux
Cercles qui fe coupent I'un auere, auroient un mé-
me Centre; ce qui eft impoflible, parla ¢. Prop.
1l eft donc impoflible que deux Cercles qui fe cou-

pent 'anlautre , fe FuifTCut couper en plusde deux
0 -

Points ; Cequ'il falloit démonrer.

PROPOSITION XI.
THEOREME X

Si un Cercle en tonche un antre en dedans
la Ligne droite menée par leurs Centres
ésant prolongée, paffera par le Point de
lear attouchement.

E fuppofe 11elc Cercle :
] ADE tou(lhc Je Cexcle ’I

J ABC en dedans au
Point A. Cela drant, je
-

dis que fi on méne par
lears Centres une Ligne
droite, cette Ligne érant
prolongée, paflera par le
Doint de leur arrouche-
ment ; ou, cequi eft la méme chofe, que fi on
méne du Point ¥, Centre du Cercle ABC , an Point
A, gui eft le Point deleur attouchement, la Li-
gne droite FA; le Centre du Cercle ADE feren-
contrera dans cetre Ligne. -

Car ficelan’éroit, le Centre du Cercle ADE fe-
roit en quelque Point hors delaLigne FA. Qu’il
foit donc au Point G, s'ileft pofiible. Encecas,

Tome I, G fi

E
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fi 'on méne parlePoint ¥, & parlePoint G, lz
Lignedroite FGDB, elle coupera la Circonference
des deux-Cercles ailleurs qu’au Point de Jeur attou-
chement. Puis mendntdu Point'G au PointAla
Ligne droite GA, cette Ligneavec les deux autres
FG, FA, compofera le A

Trianglc FGA, dont les -
deaxCotez ¥G, GA, fe-
ront plus grands que le
troifi‘me FA , parla 20, B
du 1, Us {erontdoncauthi

plus grands que {on cgale

FB.. Si donc de ces deux

Touts indgaux on Ote la -

particcommunc FG, lerefte GA fera plus grand
quele refte GB. Mais puifque le Point G eftle Cen-
tre du Cercle ADE , laLigne GDeft égale 3 GA.
EtainfilaLigne GD feraauffi plus grande que Iz
Ligne GB » C'eft 4 dire la partie que Ie Tout; cequi
cftimpolilible. 11 eft donc impo¢ffible quele Cen-
tre du Cercle ADE foit hors delaLigneFA; Ce
qu'il falloit démontrer. :

s
B
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PROPOSITION XILI
THEOREME XL

Sideus Cercles (e touchent U'un P'autre par
dehors , la Ligne droite menée d'un Cen~
sr¢ & Dautre paffora par le Point de lenr
attouchement.

¥ {uppofe que les Cer-
cles ABC, DBE, fe

touchent I'un l'aurre
par dehors au Point B , & A Y

- quedu Centre de I'un an

Cemre de Jautre on ait-
“menélaLigne droite FG. Cela drant, je dis que
cetre Ligne pafle par {c Point'de leur attouchement.
Car {1 cela n'croit, elle pafferoit par gilleurs.
‘Pofonsdonc, s'ileft poffible , qu'elle pafle par les
Points C & F, & qu'ainfi }a Ligne FCEG fox une
Lignedrotte. Cela étant, lesdeux Lignes BF, BG,
ne concourront pas dire&tement , & awnfi feronrun
Angle au Point B, & avec latroifiéme FCEG fe-
ront un Trangle, dont lesdeux Cotez BF, BG,
feront enfemble plus grands que le troifiéme
FCEG, parlaz0.du 1. Maisles Lignes FC , GE,
font égalesd BF, BG, par la definttion du Cer- .
cle. Donc ces mémes Lignes FC, GE, feroient
aufli plus grandes que ta Ligne entiere FCEG, c'eft
4 dire la partie que le Tout ; cequieftimpoflible.
1l eft donc impoflible que la Ligne qui eft nenée par
fes Centres F & G, pafle par unautre Pointque B3
Cequ'il falloit démontrer.

G2 P RO-
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PROPOSITION XI1]
THEOREME XIL

St un Cercle en touche un autre y [oit en de-
dans, (oit en debors, il ne le touchera
pas aplus d'un Point.

3 fuppofe premiercment 34
que le Cercle ADCrou-
che le Cercle ABC ende-
dans. Cela érant, je dis G/ T
u'il ne le rouche pasd plus g _r\\
g'un Voint. ’ //‘E )

Car ficela deoit, pofons, A ———+—C
sileft pofiible , qu'il e tou- \\/
cheauxdeux Points A, & C,

Sicelacft: puifque (parlas., 3
Prop.) deux Cercies, dont
T'untouche I'autre en dedans , n'ont pas unméme
Centre, les deux Cercles ABC, ADC, auront
chacun leur Centre particulier , par exemple E&F.
Etpuilque {parlazr.Prop.) laLigne mence par
les Centres de deux Cercles, dont 1'un touche
I'autre en dedans, éeant prolongée » pafle par le
Poincde lcur awouchement, if senfuivia que la
Ligne EF deant prolongée de pare & d'autre, pafle-
ra par les Points A & C. Enfuite dequoy, puilque
fe Point E eft ic Centredu Cercle ABC, la Ligne
EA, & laLigne EC, {ont égales: Mais la Ligne FA
eft plus grande que EA, qui n'eft que fa partie,
Douc elle eft aufii plus grande quelaLigne EC,
& 4 plus forre raifon que [a Ligne FC, Dailleurss
uifque le Point F eft le Centre du Cercle ADC
aLligueFA, & laLigue FC, fent auffi c’gales.bj Si
ca
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bienque les deux Lignes FA, FC, font enfemble
VL égales, & inégales; cequi eft impoffible. 11 cft
donc impoffible qu'un Cercle qui en touche un au-
¢ treendedans, letouched plus d'un Point.
i * Je fuppofe en fecond fieu que le Cercle GHI tou-
, chele Cercle ABC par dehors.  Cela érane, je dis
) [m g qu'il ne Je fauroit roucher 4 plus d'un Point.
it - Car par exemple, s'il le pouvoit toucher aux
I deux Points G & I : puifque ces deux Points fe-
roient dans la Cifconference decesdeux Cercles
cn menant du Point G au Point Ila Ligne droite
GI, elle devroit (par la 2. Prop.) tomber dans
l'un & dansI'autre de ces deux Cercles 5 ce qui eft
impoffible, puifque I'un eft fuppofé hors de I'au-
tre. Tleftdonc imPoﬂibIc quele Cercle GHI tou-
chele Cercle ABCaplusd’unPoint; Quieft tout
cequ'il falloit démontrer. :

PROPOSITION XIP;
THEOREME XIIL

Fgc‘,lf Dans {m Cercle, les Lignes droites égales X ;
x‘om?f‘ij. - [ont également diftantes du Centre; Ep }
l;;“‘ celles q’fi [ont également diftantes du Cen- |
Ff: L tre font égales entr’elles. |
it

wnl E fuppofe que dans le Cercle
ABCD les deux Lignes droites

e " AD,BC, font¥gales entr'el-

sl les. Cela étant, je. dis que ces |
G deux Lignes font également dif- j
i tantes duCentre E. C'eft 4 dire, |
yad que fidu Centre E P'on abaiffe fur ‘ |
;‘N( - s Lignes les Pcrpendicuéaircs EF , EG, par Ia

i

3 12, dy
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12.du 1. ces Perpendiculaires font égales entr'els
les. Pourle prouver,

Menez les deux Lignes droites EA, EB. Cela

ofé : -

Puifque les Lignes EF , EG, partent du Centre
E, & qu'elles tombent perpendiculairement fut
AD & fur BC, il s’enfuit qu’elles les coupent en
deax également , parla ;. Prop. & partant AF cft
Ia mortié de AD, & BG lamoi-
ti¢ de BC: d’ou il fuir que lesdeux S
Lignes AF , & BG, font dgales, \
par le 7. Ax. du 1. Dailleurs,
puifque le Triangle A¥E ft Rect-
angle , les deux Quarrez de AF
& de FE font égauxan Quarré de bc
AE, ou de fon égale EB, par la 47. du 1. Mais
puifque le Triangle EGB eft auffi Re&angle, les
deux Quarrez de BG & de EG font auffi égaux av
Quarsd de EB. Et parrant les deux Quarrez de AF
& de FE font égaux aux deux Quarrez de BG & de
EG. Si donc de ces deux Tours ¢gaux on ieles
Quarrez de AF & de BG, quifont égaux, puil-
que les deux Lignes dontils font les Quatrez font
egales, lesreftes, A (cavoir le Quarré de EF&le
Quarréde EG, feront égaux entr’enx. D'ouil fuit
que les deux Lignes EF, EG, font dgales entr'el-
les, parla 3. Remarque dela 46.dur.

Je fuppofle en fecond lieu, que dans le méme
Cercle ABCD les deux Lignes droites AD , BC,
font également diltantes du Centre E 5 ceft 4 dire

ue les Perpendiculaires EF , EG, qu'en a abail-
¢es du Centre E fur ces deux Lignes, font égales.
Cela drant, je dis que cesdeux Lignes AD, BC,
fonr égalesentt’elles. Pour le prouver,

'{Iy,lcncz les deux Lignes droitesEA, EB. Cela

of€:

Puifque le Triangle AEF eft Re@angle , lesdeux
Quasrez de EF & de FA font égaux au Qxarrg:e

- 3

b
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it EA, ondefonégale EB. Maisles deux Quarrez
’ deEG & de GB font auffi égauxau Quarré de EB.
A, B Donc les deux Quartez de EF & de FA font dgaux

" aux deux Quarrez de EG & deGB. Si donc de
&t ces denx Touts égaux on Ote les Quarrez de EF &

s de EG, quifont égaux, puifque les deux Lignes
e dontilsfontlestIarrcz font fuppoldes égales , les
a2 reftes, 4 fgavoir le Quarrdde FA & le alarré de
' GB, frontégaux entr'eux. D'ou il {uit que les L

A} deux LignesFA, GB, font dgales entr’elles, par
N\, laj. Remarque dela 46. du1. Mais (parla 3.
A Prop. ) les Lignes AD & BC font doublesde FA &
U de GB. Donc cesdeux Lignes AD & BC font éga-

f les'enur’elles;Qui eft tout ce qu'il falloit démontrer.

I
.« PROPOSITION XV,
{(\jmg,:,ﬁ .
au:ﬁfgf; THEOREME XIV. :
ety ' I
Sd 682 - . , . .
_‘Z‘J‘fg&; Si onmene plufienrs Lignes droites dans un '
bt Cercle, la plus grande de routes eft le “‘
it . .
1::?;; Diametre, ¢ celle qui approche le plus '
pett présdu Centre eft plus grande que celle qus

we eneft plus élojgnee. ‘

53! 9’:' '

L E fuppole que dans le Cercle Fa

£ J ABCD onait mené plufieurs. B

¥ Lignes droites, comme AD,

,‘igi” BC, FE; que AD {oit le Dia- G

nl metee, & que FE foit plus prés

du Centre G que n’eftla Ligne \
1 BC. Celaédtant, je dis premie-
rement que AD eft la plus gran- EDLC
g8 dederoutes. Pourleprouver,
it . G 4 Abaiffez
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Abaiffez du Centre G fur FE & fur BC les Per-
pendiculaires GH , GI. Celapofé:

Puifque BC eft fuppofie plus éloignée du Cen-
tre G que n'eft pas FE, laLigne Gleft plusgran-
de que GH,, par la 6. Defimrtion. Rerranchez
donc de Gl la partie GM, dgale 3 GH , & menez par
le Point M la Ligne droite KML , perpendiculaire
i GL Enfintirez les Lignes droites GK, GB,GL,
GC. Celapof¢:

. Au Triangle KGL, les deux FaKp
Cotez KG, GL, font plus grands N
queletroifiéme KL, parla 20,
du1. OrKG&GL fontégauxa
GA& 4 GD, ou au Diametre
AD. Doncle Diamette AD cft

lus grand que la Ligne KL.

Kd’ais? parhq Prop. prg'cedemc, . EoL®
KL eftégale A FE, puilquelle eft autant cloignée
du Centre G que laLigne FE. Partant le Diametre
ADeftplus grand que la Ligne FE. On prouvera
de méme, que AD eft plus grand que BC. Erainfi fe
Diametre du Cercle eft la plus gracde de toutes les
Ligaes qu'on peut mener dans un Cercle.

%c disen fecond lieu, que la Ligne FE, ot fon
égale KL, quieft plusprés du Centre G que n'elt
pas BC, -elt plus grande que BC. Pour leprouver,

Aux deux Triangles KGL, & BGC, les deux
CotezKG, GL, lontégaux aux deux CorezBG,
GG, chacunaufien. Mais I'Angle KGL eft plus

rand que I'Angle BGC, qui n'eft que fa partic.

%onc (parlaz4.du1.) laBaze KL eft plus gran-
de que la Baze BC 5 Quielt routce qu'il Ealloir dé-
molitrer.

-
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PROPOSITION XVI

THEOREME X V.

Sioneléve une Perpmdiculaire i Dextrems

1¢du Diametre d'un Cercle 5 elle touche=
raleCercle (ans le couper, Etdelecxtres
mité du Diametre on ne pourrapas mener
une Ligne droite qui [oit entre la Perpen«
diculaire & la Circonference. Deplus ,
P Angle mixte,compris de laCirconferen=
cer du Diametre, eft plus grand que
tout Angle reftiligne aign; & I’Angle
mixteycompris de la Circonference &~ de
In Perpendiculaire 5 eft plus petit que
“tout Angle rectiligne aigu.

% {uppofe qu'd 'extremité A du Diametre AC du
j Cexcle ABC, on aélevé laperpendiculaire AE.
Cela érant, jedis premierement que cette Perpen-
diculaire touche le Cercle fans le couper.

Carfi cetee Perpendicu-
kire coupoit le Cercle,
comme fait ici la Ligne
AB: enmenantdu Centre
D au Point ot cetrePerpen-
diculaire couperoir le Cer-
cle, parexemple au Point
B, laLigne droite DB ;les

Argles DAB, DBA, fe- .
roient égaux , parla 5. dn 1. Mais)’Angle DAB eff
: G droit,,

[y
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droit, par la confirution. Par confequent I'An-
gle DBA ferait auffi droit; ce quieft impoflible,
parla17.du 1. 1l eft doncimpoffible qu'une Ligne
droite élevée perpendiculairemenc a I'extremit¢ du
Diametre d'un Cercle, coupe ce Cercle. Et par
confequent il eft vrai qu'elle le touche fans le cou-
per; & ainfi qu’elle elt hors le Cercle.

Je dis en fecond lieu,
que de l'extremité Aon ne
peut pas mener une Ligne
droite qui {oit entrefa Per-
pendiculaite AE & la Cir-
conference AB.

Car fi l'on prétendoit
qu'on en pit menerune,
par exemple AF: comme ‘
cette Ligne ne {eroit pas perpendiculaire au Diz-
metre AC, ceDiametre ne lui {eroit pas non plus
{_crpendiculaire. Deoncentirant du Centre D une

igne perpendiculaired AF, cette Ligne tomberz
en quelque Pointdela Ligne AF, par czemple at
Point G ; & ce Point fera different du Point 4, &
par confequenthors le Cercle.  D'onl il s'enfuivra

uelaLigne DG, qui pafleraan dela de Ia Circon-
erence , f{era plus grande que DA. Si bien que
dans le Triangle DAG, I'Angle DAG, qui ef
fodtenudu Coté DG, fera plus grand que I'Angle
DGA, quieft foiitenuduCoté DA, qui eft plus
petic.  Orl'Angle DGA eft droit, parla conﬁnl-
&ion. Donc I'Angle DAG fera plus grand qu'un
droit. Et ainfi deux Angles d'un Triangle vau-
droient plus de deux droits 5 ce qui eft impoffible,
parla17.dut. 1kt donc impoffible de pouvoir
mener du Point A une Ligne droite qui {& trouve
entre la Perpendiculaite AE & la Circonference AB»

Je dis en troifiéme lien, que I'Angle BAD,
compris de la Circonference AB & du Diametre
AD, cft plusgrand que tout Angle retiligne :u'gu-

ar
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Car fi on méne du Point A une Ligne droite, &
qu'on I'approche le plus prés qu'il eft poflible de la
Perpendiculaire AE , afin de faire par ce moyen le
plus grand Angle rectiligne aigu qu'il eft poffible :
ilsenfuivra, parcequi vient d'étre prouvé, que
cette Ligne tombera dans le -Cercle, & partant
qu'elle f%ra avec le Diametre AC un Angle plus pe-
it que ' Augle mixte BAD ; lequel par confequent
eft plus grand que tour Angle rectiligne aigu,
Jedisenfin, quel’Angle de contingence BAE,
comprisde la Circonference du Cercle & de la Per-
pendiculaire AE, eft plus petit que tout Angle ree-
tiligneaigu,
Car lﬁ on méﬁc duPoint A une Ligne f([limitcd, &
w'on approche le plus prés qu'il e ble de la
3erpcndig§laire AE ? aﬁfl de &re parpcz moyen le
plus petit Angle reétiligne aigu qu'il eft poffible: il
s'enfuivra deméme, par cequia deé déja prouvd,
que cette Ligne tombera dans le Cercle, & partant
quelleferaaveclaLigne AE un Angle plus grand
uel’Angle de contingence BAE ; lequel con-

equent eft plus pecit que tout Angle rectiligne aj-
. g4 Qui efttout ce qu'il falloit démontrer,

BEE
i

G é o rrO:
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PROPOSITION XVIL
PROBLEME IL |

D’un Point donné hors dun Cercle, mener
une Ligne droite qus touche le Cercle,

*wrE fuppofe qu'on domne le
Poirfl??‘\ ,(Ll:)rs le Cercle
BC; & je propofe de me-

ner du Point A une Ligne droi-

te qui touche le Cercle BC.

Pour le faire,

. Du Point A au Centre D

menezJa Lignedroite AD ; &

du Centre D, & de I'intervalle DA, déérivez le Cer-.-

cle AEF. Puis duPoint B, ot laLigne droite AD
coupe Je Cercle BC, élevezla Ligne droite BE per-
*{cndiculairc 3 AD. Deméme, duPointE, oila

igne BE coupe le Cercle AEF, au CentreD, me-
nezlaLigne droite ED. Enfin du Point A au Point
C, oilaLigne DE coupe la Circonference du Cer-
cle BC , menez la Ligne droite AC. Cela étant, je
dis que la Ligne AC, qui part du Point doiné A,
touche le Cercle BC. Pour le prouver,,

Les Triangles ADC, EDB, ont les deux Cotez
'AD,DC, d¢gaux aux denx CotezED, DB, cha-
cun au fien 5 & 1'Angle D, compris de ces Cotez
€ganx, eft commun. Donc (parla 4.dur.)
Bazeeft égale i 1a Baze, & I'Angle ACD eft égat
a I'Angle EBD. Or!'Angle EBD cft droit, park
conftruction. Donc I"Angle ACD eft anfli droit.
Ec partant ( par la Propofition précedente ) laLi-
gue AC, quieft élevée perpendiculairement a Pex-
S : tremité

S —— 4
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tremité du Diamerre DC, touche le Cercle BC ;
Cequ'il falloit faire , & démontrer.

PROPOSIT_ION XVIIL
THEOREME XVIL

Si une Ligne droite touche un Cercle, ¢+

ge du Centre 4 Lattouchement on méne
une antre Ligne droite, cetre Ligne [e-
r4 perpendiculasre 4 la Touchante.

AB touchele Cercle EDC au

PointE, & quedu Centre F
on méne au Point de 1'attouche-
ment E la Ligne droite FE. Cela .
éunt, je dis quelaLigne FE eft D
}})\crl;pcndxcum:c i la Touchante T— o8

] E fuppofe que la Ligne droite

Car i FE n’éoit pas perpendiculaired AB, on
pourroit {parla r2.du1,) du Point F abaiffer fur
-AB une Perpendiculaire , comme FG ; laquelle
allant rencontrer Ja Ligne AB en un autre Point que
celui de Patrouchement, paflera au dela dela Cir-
conferencedu Cercle , & par confequent fera plus
grande que FD, qui eft bornée 4 cetre Circonfe-
rence, ou que fon dgale FE. Si bien que dansle
Triangle FEG, FAngle FEG, quicft folitenu du
COté ¥G, fera plus grand que -‘An¥fe FGE, qui
eft foitenu du Cére FE., qui eft plus petir. Or
PAngle FGE eft droit, par cette fauflc conftruc-
tion. Donc I'Angle FEG fera plus grand qu'un
droit. Ft ainfi deux Angles d'un Triangle vau-
droient plusde deux droits ; ce qui eft impoffible,,

: Gz par
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parla17.dut. I eft donc impoffible quelaLigne

FE ne foit pas perpendiculaired AB; Ce qu'iltd-

loit démontrer.

PROPOSITION XIX
THEOREME XVIIL

Si une Ligne droite touche un Cercley ¢
gue du Point de Iattouchement on élve
une Perpendiculaire elle paffera parle
Centre.

E fuppole Txc- la Ligne droite c
J AB touche [e Cercle CDE, aun

Point E ; & que de ce Point on ¢lé-

ve la Ligne droite EC perpendicu-

laire 2 AB. Celaduane, jedisque
.cetté Ligne pafle par le Centre, on

ce qui eft laméme chofe, quele s—FE B
Centredu Cercle f€ rencontre dans

laLigne EC. '

. Car fi cela n’deoit, lc Centre de ce Cercle feroit
en quelque Point hors de cette Ligne, par exemple,
au Point F. Tirantdoncdece Point a celui de I'ac-
rouchement, la Ligne droite FE: cctteLigne, par
la Propofition chedcnte » fera perpendiculaired
AB. Erpartant!'Angle AEF fera droit. Mais!'An-

le AEC eft déja droit, par fuppofition. Ainli

"Angle AEF feroit égaldl Angle AEC, c'eft adi-
re le Tout afa parrie; cequieft impoffible. I ¢ft
donc impoflible que le Centre du Cercle CDE foit
hors delaLigne EC, laquelle par confequent pafle
parle Centre; Ce qu il falloic démontrer.

P R O-
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PROPOSITION XX
THEOREME XVIIL

"AuCercle, D Angle du Centre cft double de

FAnglede la Circonference, quand ils
S appuyent tous-deux fur un méme Are,,
i qW'ils ont une méme portion de Circon=

~ ferencepour Baze. v

E fuppofe que dans le Cercle ABC, I'Angle BDC,
J queftan Centre D » & I'Angle BAC, qui eft
a la Circonferen- A
¢, Sappuyent
tous-deux fur A
un méme Are, NNy
& ont I3 méme \» E
portionde Cig- C B 0
conference pour L)

Baze, afcavoir
BC. Celaérant, je dis que I'Angle BDC eft dous
ble del'Angle BAC, Pour le prouver ,

Menez !ar les Points A & D laLignedroite ADE,
Cela pofé : : ‘

AuTriangle ADB les deux Cbtez DA, DB, font

égaux , par la definition du Cercle. Donc ( parla 5.

dut.) les denx Angles DAB & DBA font égaux
entr'eux, Or I'Angle exterieur BDE eft égal aux
deux Angles DAB & DBA , par la 32.du1.” Donc
I'Angle BDE eft double de PAngle BAD. Demé-
me, au Triangle ADC lesdeux Cotez DA , DC,
foht égauy ; par confequent les deux-Angles DAC

& DCA fontauffi égaux. Orl’Angle EDC eftaufli
égal
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€gal aux deux A

Angles DAC &

DCA ; donc il

eft double de D A D
I'Angle DAC.S1 \ \ E
donc” d-I'Angle

BDE on ajoirte b c B c
I'Angle EDC,& -

i I'’Angle BAD on ajolite Angle DAC ; P Angle
BDC fera double deI' Angle BAC, parle19.Ax.
du 1. Ce qu'il falloir démontrer.

. Que fi le Point A avoit été priscomme danscete
feconde Figure , on auroit prouvé deméme, que
I’Angle BDE eft double del Angle BAD, &gque
1'Angle CDE eft double deI'An %c CAD. Enfuite
de quoi ; 6rant I'Angle CAD de I'Angle BAD, &
YAngle CDE de I'Angle BDE ; FAngle reftant
BDC fera double de "Angle reftant BAC, parle
20. Ax.du 1. Cequ’il falloit démontret.

PROPOSITION XX],
THEOREME XIX.

Au Cercle, les Angles qus [onr dans w2
méme Segment , ou qui s’ appuyent fur ur
méme Arc y [ont éganx entrenx.

E fuppole
J que dans

le Cercle

ABCD les
deux Angles
DAC,DBC,
foientdinsle
méme Scg-

B
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ment DABC, ou, ( ce qui eft la méme chofe) qu'ils
s'appuyent tous-deux fizr Ie méme Arc DGC. Cela
éant , je dis que ces deux Angles DAC, DBC,
font égaux entr’eux. Pour le prouver ,

Comme tout Segment de Cerclecft plus ou moins
grand qu'un demi - Cercle ; fuppofons premiere-
ment que le Segment DABC foit plus grand que
le Demi-cercle.” Celafuppof¢ , menezdu Centre
Eauxextremitéz D & C de la Baze du Segment, les
Lignes droites ED, EC. Cela pof¢:

L’'Angle DEC,, qui eftau Centre, eft double de
PAngle DAC, qui eft 4 la Circonference, parta

double de I'Angle DBC. Et partant les deux An-
gles DAC & DBC, qui font chacun maitié d'un
méme Angle, font gaux entr’eux.

Supfofons enfecond licu , que le Segment DABC
{oit plus petit que le demi-Cercle. Cela fuppofé,
du Point A au Point B menez laLigne droite AB.
Celapofé:

Puifque le Segment DABC eft plus petir que le
demi-Cercle , il s’enfusit que le Segment DGC eft

plus grand que le demi-Cercle, & a plus foree rai-

fon {e Segment AGB. D'ou il funit que les Angles
ADB, ACB, qui fontdans le Segment AGB, font
¢gaux entr’enx, par ce qui vient d'éere prouvé.
Diailleurs ,-les Angles AFD, BFC, font aufli
égaux entr’eux, par la 15. dut. Par confequent
les deux Triangles AFD, BFC, ont deux Angles
égaux  deux Angles, chacun au fien. Et partant
letoifiéme DAF, ou DAC, eft égal autroifiéme
EBC,0uDBC, parle 2. Corollairedela 3. du 1.
Cequilfalloir démontger.

P2 0

Prog.’ precedente ; & parla méme rdifonil eftaufly -

e LT el S
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PROPOSITION XXII,

THEOREME XX

Les Figures de gquatre Cotez infcrites a
Cercley ont les Angles sppofez, éguuxa
deux droits, :

E fuppofe que la Figure
] AB ]% foitqinfcrite da%s le 2
*" Cerle ABCD. Cela érant,
jedis que les Anglesoppofez,
comme BAD & BCD, font (o)
égaux 4 deux droits. Pour le
prouver,
Menez les deux Lignes droi-
tes AC& BD. Cela pofé:
L’Angle BAC & I'Angle BDC s’appuyent furle
méme frc BC; doncilsfont égaux , parla Propo-
fition precedente. L’Angle CAD & 1 Angle CBD
s'appuyent auffi fur un méme Arc, 4 {qavoir DC;
"doncils font aufli égaux. Partant les deux Angles
BAC & CAD, quifont!’Angle toral BAD, font
égaux aux deux Angles DBC & BDC. Mais cts
deux-ci pris avec le troifiéme BCD, valent deux
droits, par la 32, du 1. Doncl’Angle BAD, pris
avecleméme Angle BCD, valentauflideux droits.
On prouvera , parlaméme raifon, que les deux

D

~Angles ABC & ADC font égaux 4 deux droits; Qui

et cc qu'il falloit démontrer.

P ROs

P S e Iy S ¥ R
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yi PROPOSITION XXII,
1 THEOREME XX1I
i Sideux portions de Cercles font (zmblables :
ki O inégales, lewrs Bazes ne (eront pas 1
' egales. ¢
E fuppofe que les deux B
! portions de Cercles D/ N G - J
"ABC,FGH, foient ‘ . i
femblables & inégales. | n i
Cela érant, je dis que .
leurs Bazés AC, FH, A ¢F H |

ne font pas dgales. - ‘
Car fi ces Bazes étoient égales: en tranfportant
ar Fenfc’clechmcnt ou portion de Cercle FGH
urle Segment ABC , on pourroit faire convenir la
i Raze FHavec laBaze AC. ‘Etd'autant quele Seg-
i ment FGH ft fappofé inégal au Segment ABC,
gt PArc FGH ne conviendroit pas avec I'Arc ABC,
WJ[" C'eft pourquoil’ Arc FGH tomberoit en quelqu’au-

Ve T s - S s,

Jus i treendroit, comme par exemple 4 I'endroit ADC, e
§0e Tirant donc la Ligne droite ADB, qui coupe ces i

W Arcsaux Points D & B, & menant les Lignes droi- i
o tesCB, CD;ils'enfuivraquepuifque lesSegmens o

i ADC, ABC ,font fuppofez femblables , les Angles

ad? ADC, ABC, qui font dansces Segmens, feront .

¥ é%aux ents’enx , par la definition des Segmens {em- i

i blables. Erainfil’Angle ADC > qui eftexterieur au

‘ refpe&t du Triangle DBC , {eroit égal fon oppofé
interieur DBC; ce qui eft impoffible,par la 16.du 1.
Donc fi deux portions de Cercles font femblables& S
inégales, leurs Bazes ne {eront pas égales; Ce 1

- quil flloitdémontrer. - rRaQ e
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PROPOSITION XXV,
THEOREME XXILI

5ideux Segmens , ondenx portions de Cer-
clesy [emblables, ont pour Bazes des
Lignes droites égales  ils [eront éganx
entr’enx.

]‘ E ﬁ;pyofc que les

B ®
deux Segmens ABC,
‘DEF, foient fem-
blables, & que leufs
Bazes AC, DF, foient '

égales. - Cela érant, je A Cb F.

dis que ces deux Segmens font égaux entr'eux.

Car s'ils éoient indgauy, i s'enfuivroit que
deux Segmens femblables & inégaux auroient des
Bazes égales; ce qui eft impoﬂf’bic, ar la Prop.
precedente.  Donc ces deux Segmens font égaux;
Ce qu'il falloit démoutrer.
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PROPOSITION XXV,
PROBLEME IIL,

© Une portion de Cercle étant donnée, dés

creve le Cercle dﬂqucl elle eft portion.

E fuppofe que la portion de
Cercle ABC foit donnée, &
jepropofe de déerire le Cer-

cle entier duquel elle eft por-
tion ; c'eft 4 dire que je propo-.
fede trouver le Centre du Cercle,
duquel 12 portion ABC eft don-
née. Pourlefaire,

Prenez 4 difcretion dans la Cisconference ABC -

trois Points, par ex¢mple A, B, C. Menez les
denx Ligaes droites AB , BG. Coupez chacune de
ces Lignes en deux également aux Points D& E.
Dechacun de ces Points élevez unc Perpendiculaire,
fcavoir DF , EF. Cela dtant, jedis que ces deux
DPerpendiculaires {e rencontreront ; & que le Point
de ﬁ'.ut rencontre , 4 ftavoir F, eft le Centre du
Ceicle dont ABCeft une portion. Pour le prouver,
Du Poine D au Point E menez la Ligne droite

" DE. Celapofé:

Duifque les Angles BDF & BEF font droits, par
laconftruction , Jes Angles EDF & DEF, quin’en
font que les parties , font moindres que deux droits,
Et partant }es deux Lignes DF , EF, fe doivent
rencontrer , par la Remarque dela28.du1. En-
fuite dequoi, il s'enfuit, parla 1. Remarque de la
premiere Prop. de ce Livre, que le Point Feftle
Centrecherche; Ce qu'il falloit d¢émontrer.

P R O-
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PROPOSITION XXVI -
THEOREME XXIIL

Aux Cercles éganx o les Angles éganx
S'appuyent fur Circonferences égales ;
Josr qu'ils foienr conflituez. au Cemre,
on 4 lg Circonference. .

fea]

E fuppofe queles B
J Cercles ABC,

DEF, foient égaux,

& que les Angles

AGC, DHF, qlll

font conftituezau 4 cD R
Centre ,oules An- [}

. gles ABC, DEF, qui font conftituez 3 12 Circon-

ference,, foient aufli dgaux entr’eux. Cela étant,
jedis queles Arcs AIC , DKF, fur lefquels ces An-
gles s’appuyent , font €gaux entr’eux. Pour le
prouver, L

Menez les Lignes droites AC, DF. Cela pof¢:

Puifque les Cercles ABC, DEF, font uppolez -

égaux , il s'enfuit que les Corez AG, GC, du
'lgrianglc AGC, fontégaux aux deux Chrez DH,
HF, du Tuangle DHF. Deplus, I’Angle AGC
eft fuppol€ égal i'I'Angle DHF. Partant la Baze
AC eft égale a la Baze DF, parla4. du1. Ainfi
nous avons deux Segmens de Cercles ABC, DEF,
ui font femblables ,” puis qu'ils fone fuppofez capa-
blesd Anglcs dgaux ; & qui d'ailleurs ont pour Ba-
zes des Lignes droites égales, fcavoir AC , DF.
Et partant ces fiqux Segmens font ¢gaux, parla
24 Props. D’oul il fuit, que fi on les bte des deux
: Cercles

’
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Cercles entiers , qui font fuppolez égaux, les Arcs
reftans AIC, DKF, feront égaux entr’eux ; Ce
quil falloit démontrer. :

PROPOSITION XXVII
THEOREME XXIV.

. Aux Cercles égaux o les Angles qui sap-

piyent fur Circonferences égales font
ganx entr'enx: o [oit qwils [oient con-
fituez au Centre , onalaCirconference,

E fuppofe que les Cercles ABC, DEF, foient
'} égaux, &queles Arcs AC, DF foient aufli
égavx. Cela drant, je dis premicrement que les
Angles AGC,DHF , c}ui font conflituez aux Cen-
tres G & H, & quis'appuyent fir ces deux Arcs,
- font égaux entr’eux. - ‘
Cars'ils n’éroient D
pas égaux,, il fan-
droit quel’un de ces
Angles fir plus
grand que lautre,
ofons donc que ¢e

foit Angle AGCSi AT C O —"F
celaeft, par la 24. dut. on pourraen retrancher une -

partie, comme AGI, ¢égalk 3 DHF. Enfuite de quot,
par laProp. precedente, I'Arc Al feradgal i Arc
DF.MaisI'Arc AC eft d¢ja fuppofé égal 4 I' Arc DF.
Ainfil'Arc AT& I'Arc AC feroient égaux entr’eux
c'eftd direla parieau Tour ; ce qui eft impoffible.
1L et donc impoffible que I’Angle AGC foit plus
grand 2::: 'Angle DHF. On prouverade méme,
que ['Angle DHF u'eft pas plus grand que I'A‘\g%‘c

3
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AGC ; & partant ces deax Angles font égaux ; Ce
w'il falloit démontrer,

Je dis en fecond licu,, quc les Angles ABC , DEF,
ut font i [aCircon-

erence, & qul s a -
puyent {ur ces me-
mes  Arcs ; font
égaux entr'eux.
Car (par la 20. Ve B 4

Prop. ) ces deux

Angles ABC , DEF, font moitié des Angles AGC,
DHF, qui viennent d’ctre prouvez cgaux. Et
partantlcs deux Angles ABC, DEF, fg 1t €gaux

entr’eux, par le 7. Ax. dur. Cequ il falloudc
montrer.

PROPOSITION XXVIlL
THEOREME XXV

Auzx Cercles égasix y les Lignes drostes éga-
les [ontiennens Circonfermce: égales.

J‘E fuppofe que

les Cercles

ABC , DIF,

foient égaux, &
que les Lignes

font les Sotiren- \‘_/ :)\__/

dantes des Arcs
AIC & DKF, foient cgalcs Cela érant, jedis que
les Arcs AIC & DKF {ont égaux entr'eux. Pour l¢
rOUveEr,
Menez des Centres G & H les Lignes droites Gés -
GC; HD, HF. Celapofé:
Les

&
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Les Cotez GA, GC, duTriangle AGC, font
¢gaux aux Cérez HD, HF, du Triangle DHF,
ar la definition des Cercles égaux. Deplus, la Baze
AC eft ¢gale a la Baze DF , par fuppofition. Donc
I'Angle AGC eft égal 4 I'Angle DHF , parl2 8. du
1. Dot il fuit (par la 26.Prop.) que les Arcs
AIC & DKF, fur lefquels ils s'appuyent, font
égaux entr'eux; Cequ'il falloit d¢montrer,

PROPOSITION XXIX,
THEOREME XXV

Aux Cercles éganx les Circonferences éga-
les ont leurs Sesitendantes égales.

]E {uppofe que _ B
les Cercles

" ABC, DEF,

foicnt égau, &

kgu: les Circoln— ;
¢rences ou ies CD

Arcs AIC , AN
DKF , foient I R

aufli égales. Celadrant , je dis queles Lignes AG
& DF, qui enfone Jes Solitendantes , font égales-
entr'elies. Pour le prouver,

Menez des Centres G & H les Lignes droites G4,

GC; HD, HY. Celapofe:

Puifque les Cercles ABC s DEF , font fuppofez
égaux : les deux Cdtez GA , GC, du Triangle
AGC, font égaux aux deux Cotez HD, HF, du.
Triangle DHY, D ailleusrs]’Angle AGC, compris
des deux Chrezdu premier Triangle , eft égal -
I'Angle DHE, cornpris des deux Corez du {econd 5
puifque les Arcs fur le(quels ils s'appuyen: font

Tome 1, H ek
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¢gaux par {uppofition. Et partant la Baze ACeft
égale 41a Baze DF, parla4.du1. Cequil falloit
démoantrer.

PROPOSITION XXX
PROBLEME IV

Couper en deusx: également un Arc de
Cercle donné,

E fuppofe que I'Arcde Cercle B
] ABC, foitdonné ; & je pro-
*" pofe de le couper en deux
parties égales. Pour le faire’,

Du Point A an Point C menez D C
la Ligne droite AC ; coupez cet- A
te Ligne en deux égalementay Point D ; dlevezau
Point Dla Perpendiculaire DB, qui rencontre 'Arc
au Point B. Cela éeant, je dis que cét Arc eft coupé
en deux dgalement ; c'eft 4 dire quel’Arc ABct
égal al'Arc BC. Pour leprouver,

Menez les Lignes droites AB, BC. Cela pof€:

Le Co6té AD, du Triangle ABD, eft égal au
Coté DC, duTriangle CDB, par la conftruction.
Le Cb:é BD eft commun i ces deur Triangles.
Deplus, 1 Angle ADB eft égald I’Angle CDB, pat
la conftru&ion. Donc la Baze AB eft €gale 4 la Baze
BC, parlag.du1. Etpar con&qucnﬁcs Arcs AB,

BC, que ces deux Bazes (oifitiennent , fontégaux -

entr’eux, parla 28. Prop. Cequ'il falloit faire, &
démountrer.
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'PROPOSITION XXXI
THEOREME XXVIL

A Cercle, U Angle qui eft an demi-Cer-
“cleéfdroit; celus qui eff au plus grand
Segment eff plus petit gu'un droit; -
celus_qus et an plus petsit Segment eft

© plus grand qw'un droit. Deplus, I An-
gle du plus grand Segment eff plus

l grand qw'un dreits <~ P Angle du plus

petit Segment eft plus petit qu'un droit,

E fuppofe qu'an Cercle B
ABC, D foit le Centre, B r
& ADC le Diametre,, & \
u‘ayant pris dans la Circon- /_/_ \: \
2crencc lePoint Badifcretion, A c
on ait mené de ce Poinr aux b ’
extremitez du Diametre les
deux Lignes droices BA , BC, -
qui font I'Angle au demi-Cercle ABC. Cela étant,
je dis premierement que I’Angle ABC eft droit.
Pourle prouver , .
Menez du Point D au Point B laLigne droite
DB, & continuez la Ligne AB versE. Cela pof¢:
Au Triangle ABD, les Cétez DA, DB, font
égaux , par[a definition du Cercle. Donc I"Angle
ABD eft ¢gal 3 I'Angle BAD, parlag.dur. %)c

~ méme, ay Triangle. DBC, les CotezDB, DC,

¢uant égaux , I' Angle DBC eft égal 4 I' Angle BCD.
Et ainti ' Angle total ABC eftégal aux deux An-
‘ Ha. gles
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gles BAD, BCD. Drailleurs, I’Angle exterienr
EBC eft égald ces deux mémes Angles BAC, BCD,
par la 32.du 1. Partant I'Angle ABC & 'Angle
EBC font fganx entr’eux. Et parconfequent fa Li-
guc BCeft perpendiculaire 2 AE, & 1'Angle ABC
eit droit; Cequ'il falloit démontrer.

Je dis en fecondlicu, quel’Angle BAC, quictt
au plus grand Segment CAB, eft plus petic qu'an
drors. Pour le prouver,

AuTriangle ABC, les deux ., g
Angles ABC & BAC{ont plus ]\/—\F
peees que deux droits , par la S
17. du 1. Or il vient d’ére /\ A\
prouvé que I'Angle ABCelt AU e
droir. Donc 'Angle BAC eft b
moindre qu'un droit 5 Ce
qu'il falloit encore démon-
trer. &

Je dis en troifidme liew , ‘que ' Angle BFC, qui
eft au plus petit Segment CFD, eft plus grand qu'un
droit. Pour le prouver, }

La Figure de quatre Cotez ABFC eftinfcriteau
Cercle; & ainfi les dewx Angles oppofez BAC &
BEC f{on: égaux i deux droits , par la 22, Prop.
Mais il vient d’érxe proiivé que {"Angle BAC eft
moindre qu'un droit. Donc I'Angle BFC eftplus

grand qu'undroit; Cequ'il falloic encore démon-

tres.

je dis en quatri¢me lieu, que I'Angle du plus
grand Segraent, c'cﬂc'd dire 'Angle mixre CBA,
quielt compris dela Ligue droic iC , & de la Cit-
conference BA, eft plus grand qu'un droit. Pour
I¢ prouver, .

L’apgle mixte CBA eft plusgrand que'Angle

redtiligne ABC, qui n'eft que fa partie. Orl'An-
gle ABU eft dvoit, comme on vient de le prouver.
Done I'Angle mixee CDA eft plus grand qu'un
droir; Cequ'ilfuiloir démo.trer., .
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Je dis enfin queI'Angle du plus peric Segment,
c'eftd dire I'Angle mixte CBF , qui eft comprisde
laLignedroite CB, & delaCirconference BE , eft
pluspetitqu’un droit. Pour leprouver,
L'Angle mixce CBF eft }Jlus petit que I'Angle
redtiligne CBE , dont il n'eft que partie, Orl’An-
gle CBE cftdroit, comune on vient dcle prouver.

* Doncl’ Angle mixte CBF eft plus petit qu'un droit

Ce quireftoic d démontrer.
REMARQUE.

Certe Propofition nous donne un moyen facile

pour élever une Perpendiculaire & 'extremité d’une

Ligne drotte donnée.

Suppofons que la Ligne droite dounde foit AB,
& qu'd fon extremiié B il faille élever une Perpen-
diculaire, Pour le faire,

Prenez quelque Point ,
comme C, au deflus de la
Ligne AB. PuisduPoint C, |
comme Centre , & de I'in- . C
tfrvgllc CB, déctivez le Cer- ;
cle EBD. CeCercle coupera
laLigne AB en quelqu'all)lctrc A D\—
Point, comme D, Par ce Point D & par le Centre
C menez la Ligne droite DCE. Enfin duPoint E
auPoint B menez la Ligne droite ER ; & cette Li-
gue feraperpendiculaire 3 AB. Car puifque PAngle
Beftandemi-Cercle , il eft droit. '

AT
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PROPOSITION XXXII
THEOREME XXVIIL

" Si une Ligne droite touche un Cercle, ¢

gque du Point de I'astouchement on meé-
ne une Ligne droite quile coupe: U An-
gle que fait de part ¢ d'autre la Cox-
pante .avee la Touchante, ef dpal 4
U Angle dont le Segment alrerne eff ca-
]mble.

E fuppofe que la Ligne
ABPP::)ud(\]e le Cegcle
" CDE au Point C, &
uede ce Pointona ménela
Ligne droite CE, qui cou-
pe le Cercle en deux Se-
gmens, fravoir CDE, & A
CFE. Celadtant, jedispre-
micrement que I’ Angle BCE, que la Coupante fait
d’une part avec la Touchante, eft égal 4 I'Angle

C B

" dont le Segment alterne CDE eft capable. Pour

le prouver,

Elevezau Point Cla Ligne CD perpendiculaire
AB; & du Point D au Point E menez la Ligne droi-
te DE , laquelle feraavec CD I'Angle CDE, dont
le Segment CDE eft capable. Sibien qu'il s'agit de
montrer quel' Angle CDE eft égal 4 I'Angle BCE.

. Pour le prouver,

Puifque la Ligne AB touchele Cercle, & que

Lattou-

CDaété dlevée perpendiculairement au Point de
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Vattouchement, il senfuit (par la 19. Prop.)
NI quelle pafle par le Centre , & parconfequent qu'el-
i leen eft e Diametre , - & que le Segmenz CFED eft
un demi-Cercle. Dot il {uit que I’Angle CED,

XXVt ui eftau demi-Cercle, eft droit,par a 3 1. Prop, Et -

‘autant que les trois Angles du Triangle CDE f{ont
(vt €gauxd deux droits, par la 32.du 1. 1l s’enfuit que
wn Ly lesdeux Angles CDE & DCE font €gaux 4 un droit;
et 18 ceft 4 dire 4 I'Angle BCD. Si donc de cesdeux

" Touts, qui font égaux , on dte I'Angle DCE , qui

(L3 leur eft commun, il reftera I’Angle BCE e’g;f i

i I'Angle CDE; Cequ'il falloit démontrer.
Jedisen fecondlieu, quel’Angle ACE, quela !

fty ff (e Coupante CE fait avec la Touchante AB, eft égald j

411”1”‘;" I'Angle dont le Segment alterne CFE eftca able ;

c'elta dire,que fi dans I'Arc CFE on prend & gx(‘crc-
tion quelque Point, comme F, dou 'on méne
les Lignesdroites FC, FE, I'Angle ACE fera égal :
al'Angle CFE. Pour le prouver,

) La Figure de quatre COtez CDEF ¢rant inferite i
A au Cercle, lesdeux Angles oppofez CDE, CFE, it
i font égaux 4 deux droits, parla 22. Prop. Mais les i
[ = Angles ACE, BCE, fontaufli égaux 4 deux droits , - [

/] - parla 1‘} du 1. Partant’les deux Angles CDE, !

; CEE, font dgaux aux deux AnglesBCE, ACE. A

¢ ) Sidoncde cesiux Touts ,” qui font égaux, on ote &
. les Angles CDE & BCE , qui viennent d'étre prou-~ {
s vezégaux, I'Angle refrant CFE fera égal a I’ Angle ;
ﬂab;r”’&; “ reftant ACE ; Ce qu'il falloit démontrer, ff
gt - B
g : IR0 ‘ !
gt DG | E
i AR - r
{{{"‘j’ ~ ) ) . i

%
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'PROPO,;ITION' XXXIII
PROBLEME V.

Sur une Ligne droite donnée o décrive nne
portion de Cercle capable dun Angle
 &gal a un Angle refbiligne donné.

qE {urpofeque la Li-
J gmf Eroitg AR foit
donniée,& quel'Angle
redtiligae C foit auth
douné; & je propofe

de déerire fur AB ene
portion de Cercle ca- .
- Pablc d'un Angle égal

a I'Angle C. Pour le D

faire, ' L . i : ’

. Menez la Ligue droite HAD, qui faffeavec AB
I'Angle BAD c¢galal'Angle C. Elevez auPoint A
laLigne AE perpendiculaire 3. HD. Puis tirezdu
Point Bla Lignedroite BF , qui fafleavec ABI'An-
gle ABF égaTil’AngIC FAB. Eufin du CentréF,
& de Vincervalle FA, décrivez un Cercle. Cela~

. éaine, jedisquela Circonference dece Cercle pat

fera par le Poiat B, & que leSegment AEB fera
capable d’'un Angle égal aPAngle C; ceftddire,

u'ayanrmené la Ligne BE , I’ Angle AEB fera égal
al’Angle C. Pour leproaver,

Puifue les Angles FAB , FBA , {ont égaux, par
Ia confiruction: les deux CotezFA, FB, qui les
fotriennent , fontauffi égaux , par la¢.du 1. Dot .
il fvit , que Ia Circonference du Cercle qui eft déeric
du Centre F» &delintervalle FA, paile auffi piu*
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lePeine B. Daillenrs , puilque la Ligne AFE pafte
parle Centre ¥ du Cercle AEB, il s'enfuir qu’elle.
e cft le Diamcrre 5 & puifque la Ligne HAD lui
eft perpendiculaire 5 il s'enfuit que cetee Ligne
HAD rouche ce Cercle, parla 16. Prop. Or la Li-
%nc ABpartdu Point del'atrouchement, & coupe

e méme Cercle. Donc ( parla Propofition prece-’

dente) I'Angle BAD, qu'clle fait avec la Touchan-
te; cft égalal Angle AEB, dont le Segment alterne
AEB cft capable. Mais I Angle BAD a €té fair égal

i I'Angle C. Donc I'Angle AEB eft aufli ¢gal &

I'Angle C; Cequl falloir démontrer.

Sil'Angle donné eiie €té obius, comme l"}'\'nglc‘

G, ilauroit tobjours fulla faire la méme confiru-
¢rion que ci-deflus. Mais au licu de prendre la por-
tion AEB, ilauroit fallu prendre la portion AIB,
comme €ant celle qui eft capable d'un Angle égal a
I'Angle donné G, - S
SiT’Angle donné etit été droit, il n'auroit fally
que décrire un demi-Cercle fur [a Ligne donnée AB.
Car le demi-Cercle eft capable’ d'un Angle droie,
par la'y1.Prop. Ainfi dans tous fes cas poffibles,
nousavonsfur une Ligne droite donnce décrit un
Segment , onune portion de Cercle, capabled’un

Anglere@iligne donné 5 Ce qu'il fajloit faire, &

démontrer,

el
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PROPOSITION XXXIV.

PROBLEME VI

D’un Cercle donné , retrancher un Segment
capable dun Angle égal 4 un Angle
reétiligne donné.

ABC foir donné, &
¥ que ’Angle rectiligne
D foic aufli donné ; & je
propofe de retrancher du
Cercle ABC un Segment 0
capable d'un Angle €gal 4

- ',E fuppofe que le Cercle c

© YAngleD. Pourlc fure, = A CF

Menez la Ligne droitc EAF, quitouche le Cer-
cleauPoint A, Puis (par la 23. du 1.) tirez de
Point Adans le Cercle la Ligne droite AC, qui
faffe avec AFI'Angle FAC égﬁ a I'Angle D. Cela
érant, {ie dis quele Segment ABC eft capable d'un
Angle dgala ' Angle reliligne donné D. Pour le
prouver, )

Par la 32. Prop. I'Angle dont le Scgment ABC
cft capable, eft ¢gal 4 I'Angle FAC. Or, par la
conftrution , 1"Angle FAC eft égal al'AngleD.
ParantI' Angle dont le Segment ABC eft capable,
cft égal 3 I"Angle D5, Ce qu'il falloit faire , & dé-
montrer, ‘

P RO

Pa——

purry S o e

=

R © - §



reranfgﬁ
suk

114

LIVRE TROIS;E’ME. 179
"PROPOSITION XXXV.

THEOREME XXIX

Siidans un Cercle deus Ltgm.f droites fe

coupent une Dautre e Reltangle com-

: pris des dewx parties de Lune . eft égal
an Relfangle compris des deux parties

4

de Pawtre,

JE‘ {uppo-
fe que
dansle Cer-
cle ACBD
les dc:in Li-
es droites
£z, co,
fe coupent
T'une I'au-
treau Point "
E. Cela ™
drant , je
dis que. le
Redtangle ‘
compnsdes . )
d:uxPPanics AE, EB,dela Lignef AB» eft ¢
an Rectangle compris ‘des deux paruies CE, ED»
. Cette Prop. peut avoir quatse cas. ar premic
rementil fe peut faire que les deux Lignes qui s cn_I
trecoupent paffenc par le Centre. Segonder{rl{:m 815 -
e peut faire qu'il n'y en @it qu une ql;l y pa ’froi:
qu'clle coupe 'auexc en dcuﬁ p;mcs gales. 1

_ fidmev
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ficmementil fe peur faire que celle qui pafle par le
Cenrre, coupe l'antye en deux pagries inégales, En-
fia il {e peut-fatre que ni I'ane ni Lavtre ne paffe par
le Centre.
Suppofons
donc'1. que
les deux Li-
gues AB,
CD ., pal-»
{eat par le
Centre: Ce- "D
la pofé:. . -
comme kes
denx par- c
ties AE,
EB, font
égales aux
deux parties TRD
CE, ED, ) a

par la definition du Cescle; il eft évident ﬁﬁc e

Redtangle compris desdeux premieres , eft égalat
Re&angle compris des deux autres. '
Suppofons en fecond lieu , quela Ligne AB pal-

fe par le Centre F, & qii'clle coupe CD-y quin’y.
paffe point, en'deux parties égales. Cela drant,:

3¢ dis que le Redlangle de AE, EB, cft ¢égal au
;}Ré&ar:]glé de CE , I‘:f) Pour le,pro(l;ers; ‘

Mencz du Centre ¥ au Point D'la Lignedr:o&c

FD. Celapofé : :
PuifquelaLigne AB eft coupée en deux égale-
mentdu Point ¥, &endeinx, inégalement au Point

E,.ifsienfuir {parla g Prop.dua.} quele Reét-:
anglecomprisde AE, EB, avecle Quarré deFE-.

eft ¢égal aw Quarr¢ de-FB, ou de fon cgale FD-
Mais puilque FE, qui pafle par le Centre’s coupe:
CD. en deux également, ¢Jle la coupe aufli per-

ndiculairement , par Ja 3. Propofition. Donc
rAnglc FED eft droir. Par coulequent (par dll;
i . < 47.du
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47.du1.) lesdeux Quarrezde FE & de ED font
¢gaux au Quarré de FD. Etainfi le ReCangle
compris de AE , EB, avec le Quarrd de FE, cft
¢galaux deux Quarrezde FE Scde ED. Si dong de
tesdeux Touts, qui lontégaux, on 6re le Quarré
de FE, qui leur eft commun, il refterale ReQtangle

. comprisde AE, EB, ¢galau Quarré de ED, Mais

yuilque lesLignes CE , ED , font €gales , le Quar~
1é d¢ EDn'eftautrechofe que le Re@angle com-
pris de CE, ED. Et partant le Reétangle com-
prisde AE, EB, eft ¢gal-au Rectangle compris
deCE,ED. .

Suppofons en troifiéme licu, que la Ligne AB
paflepar le Centre F, & qu'elle coupe CD, qui
n'y ‘Faﬂé point, en deux parties inégales. Cela dtant,
je dis encore que le Rectangle de AE, EB, eft
égalauRe@anglede CE , ED. Pourleprouver,

Abaiffezdu Centre Fla Ligne FG, perpendicu-
hire 3CD ; sumoyendequoi, laLigne CD fera
divifée en deux également , parla 3. Prop. -Puisdu’
Po[i_nt Fau Point D menez la Ligne droite FD. Cela.

of¢ : o :
Puilque AB eft coupée en deux parties égales au
PointF,- & en deux inégales an Point E ; il s’en-
foit (par’la . Prop. du.2.) quele Re@anglede
AR, EB, avecle Quarré de FE; eft égal au Quar~
£ de ¥B;, ‘oudefon égale FD. Mais ( parla 47.du.
1.} le Quarré de FE eft égal aux deux Quarrez de:
FG & de GE. Deméme, le Quarréde FDeft égal
aux deux Quarrez de FG 8 de GD. Sidoncan lieu
du Quarré de FE on prend lesdeux Quarrez de ¥G
& de GE, & au lieu duQuarré de FD on prend les
deux Quarrez de FG & de ‘GD : il s’enfuivra que
leRe@tangle de AE, EB, avec les deux Quarrez
deFG & de GE, fera égal aux deux Quarrez de
FG& deGD. Et partant, Orantde ces denx Tours,
qui font égaux , le Quarré de FG, qui leur cft com~
mun; il refterale Re@tangle comprisde AE , EB,
. Hy avec

eI
R s et Epa
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avec le Quarré de GE , qui fera égal au Quarréde
GD. Dailleuss, puifque CD eft conpéeen deus
parties €gales au Point G, & en deux inégales au
PointE ; le ReGtanglede CE, ED, avecle Quap-
re de GE, eft c’gaf’au Quarré de GD, parhs,
Prop.du 2. Et amfi le Rectaugle de AE, EB,
avec le Quarré de GE, eft ¢gal au ReGangle de
CE, ED,. avec le Quarré de GE. Otant doncle
Quarréde GE, quileur éft commun, il s'enfui-
via que le Rectangle de AE , EB, fera égal au
ReAangle de CE, ED. ) o i

Suppofons enfin que ni I'an ni Pautze de cesdenx
Lignes AB, CD, ne-pafle par le Centre. Cela
érant , jedis encore que le Redtangle de AE, EB;
eft ¢gal au Rectangle de CE, ED. Pour le prou-
VEI : .

Menez par Je Centre F & par le PointE la Ligne
droite HEEL. Celapofé: - - - -

" . De quelque fagon que laLigne HI coupe AB, il

senfuit ,- par ce qui vient d'étre démonurd , que le
Re&anglede AE, EB, cft dgal au Rectangle de
HE, El. Demémeaunfli, de quelque fagon que
HI coupe CD 4 il s’enfuit que le ReGanglede DE,
EC, eft égal au méme Retangle de HE , EI Et
ainfi le Rectanglede AE,, EB, & le:Retangle de
DE, EC, quifontégaux 3 un méme ReGtangle,
font égaux entr’eux ; Qui eft toutce qu'il faﬁo’m
démontrer.
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PROPOSITION XXXVI-
THEOREME XXX

Si dun Point pris a difcretion hors d'un
Cercle , on tive deux Lignes droites o
dont Pune le touche, <" lautre le cou-
pes © [¢ va terminer 4 [a Circonfe-

. rence concave: le Reclangle compris de
toute la Coupante &~ de [a partie hors

du Cercle , [era égal an Quarré de la

Touchante. . :

E fuppofe
] qu'on ait
pris & dif-
cretion lePoint g

D;hors du Cer-
ce ABC, &
que de ce Point
on ait tird la -

U .

Li§nc droite DB, qui toucheleCercleanPointB, .
&

a Ligne droite DA, qui leconpe , & va fe termi-
net i fa Circonference concave. Cela drant, jedis
ue le Rectangle comprisde AD, DC, eftégalau
&nm’ de DB,
Cette Propofition peutavoir deux cas. Car oula
Ligne DA paffe par le Centre, ou elle n'y pafle

Polnt. g . . .
Suppofonsdonc i. qu'elle pafle par le Centres
Cela Top quefe ple pa

of¢:
TR . ¢ . Menez

e T

AT
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Menez du Centre E au Point B laLigne droie
EB. CerteLigne (parla18. Prop. ) fera perpendi-
culaire a fa Touchante DB ; d’ou il fuit queI'Angle
EBD feradroir. Celapofé:

Puifque la Ligne AC eft coupée en denx égale-
mentauPoint E, & que la Ligne CD luieft ajoft-
tée: il s'enfuit que Ie’Red‘ang?c comprisde AD,
DC, avecleQuarréde EC, ou de fondgaleEB,
eft égal au Quarré de ED, par la 6. Prop. du 2, Mais
le Quarré de ED eft egal aux deux Quarrez de EB
& de DB, parla 47. du 1. Parconfequent JeRe&-
angle comprisde AD , DC, avecle Quarréde EB,
eft ¢gal aux deux Quarrez de EB & de DB. §i
donc de ces deux Touts, qui font égaux, on orele
Quarré de EB, qui leur eft commun, ilreftersle
Rectangle comprisde AD, DC, qui fera égal ay
Quarre de DB ; Cequ'il falloit démontrer.

Suppofons

D
maintepant que c
12 Ligne DA ne _
afle point par 'g
e Centre. Cela B
énant, jedis en- ‘
core que le O

Reftangle de } }
AD,DC,eft égal au Quarté de DB. Pour le prouver,
Menez du Cehtre E au Point Bla Lignz droite
EB; cetre Ligne ( parla 18. Prop. } feraperpendi-
culaire 3 DB. De ce méme Centse abaiffez 1 Ligne
EF perpendicnlaire d AD ;5 cette Ligne EF (parla
3. Prop. ) couperala partic AC, qui eft dans le Cer-
cle, en deux dgalement. Enfin de ce méme Point
menez les deux Ligpes droites EC, ED. Celapof¢:
" Puifque aLigne AC ‘eft coupée en deux partics
égales au Point ¥ . & queTa'Ligne CD lui eft ajoti-.
tée: ils’enfuir ( parlaé.Prop. du2.)quele Red-
anglecomprisde AD, DC, avecle Quarré de CF »
eft ¢gal au Quarrd de DF. Si donca ces deux Toutss
. . qul
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qui font éganx, on ajoiite le Quarré de FE; il
s'enfuivra que le Re¢angle de AD, DC, & lesdeux
Quarrez de CF & de FE, feront égaux aux deux
Quarrez de DF & de FE. Or les deux Quarrez de
CF & de FE font égauxau Quarréde EC, oude
{fon égale EB,parla 47.du 1. Erde méme, les deux
Quarrez-de DF & de FE {ont ¢gaux au Quarrd de
ED. $i donc aulieu des deux Quarrezde CF & de
FE, onprend le Quarré-de EB ; & au licu des deux
Quarrez.de DF & de FE, on'prend le Quarré de
ED :il s'enfuivra que le Rectangle compris de AD,
DC,.avee e Oﬁarté de EB, {era ¢galau Quarré
de ED. Mais les deux %arrez de DB& de EB font
anffi égaux au Quarté de ED, par, 1a 47.'du 1.
Donc le Re&tangle de DA, DC, &le Quarréde
EB, font enfemble ¢gaux aux deux Quarrez de
DB & deEB. Si doncde ces deux Touts, quifont
égaux, ondtele Quarré de EB, qui leur 3{ com-
mun; il refterale Retangle de DA, DC, égalau
Quarré de DB ; Ce quiil falloit démontzer.

. CorOLLAIRE

1l fuir de cette Propofition , que fi d'un Point
pris adilcretion hors d'un Cercle , on ménetanc de
Ligpes droites que I'on voudra , c{lui coupent le
Cercle , & quisaillent fe terminer 2 {a Circonfe: en-
ceconcave ; le Re@tangle compris d'une de ces Cou-

“pantess telle qué'on voudra, & defa partie hots

duCercle, fera égal au ReCtangle compris derrelle
autre Coupahte que V'on voudra; de (apartie hors
du Cercle. Carchacunde ces Retangleseft égal ay

Quarré de la Touchante , qui feroit mende de ce
meme Point,

1L CorovrLAIRE

) fﬁigéncoxe , quc‘ﬁ d’ﬁp Point prisa diﬁ:nition'
YOrLs
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hors d'un Cercle , en méne deux Lignesdroitesqui
le touchent , elles feront dgalesentr’elles. Car le
Quarré de chacune de ces Lignes eft égal an Rectan-
gle d’une Coupante & de fa partic hors du Cercleé,
Et ainfi chacun de ces Quarrez eft égalalantre;
d’ou il fuit que les Lignes qui en font les Cotez.font
dgales, parla 3. Remarquedela 46.du1.

PROPOSITION XXXVII
T'HEOREME XXXI.

Si d'un Point pris a difcretion hors dun
Cercle o on méne denx Lignes droites,
dont U'une coupe le Cercle, ¢ vafeter-
miner a [a Circonference concave y &

- Dantre atteint le Cercle : ¢ que le
Rettangle compris de toutela Conpante,
¢ de [a partie hors du Cercle , [t
égal an Quarré de celle qui arseint It
Cercle; celle-ci touchera le Cercle.

a difcretion hors du Cercle
ABC, on ait mené les deux- g 7
Lignes droires DA, DB ; dont
I'une ., 4 {gavoir DA, coupe le Cer-
cle, & fe termine 3 fa Circonfe-
rence concave ; & l'aurre , 4 fga-
voir DB , atteint le Cercle : &’ A
que le Re&tangle compris de DA, DC, foit égil
au Quarré de DB. "Cela érant, je dis quchctt:
' ign

JE fuppofe que du Point D, pris D
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Ligne DB touche le Cercle. Pour le prouver ,

Menez du Point D Ia Ligne droite DF,qui touche
Ie Cercle. Puis du Centre E menez les Lignes droi-

t1esEB, ED, EF. Celapofé:

" Puifque du Point D partent lesdeux Lignes droi-

tes DA, DF; que DA, coupele Cercle, & {eter-

mine 4 fa Circonference concave ; & que DF le -
_ touche: il enfuit ( par la Propofition precedente ) .

%uc le Quarré de DF eft égal au Rectangle de DA,
C. Maisle Quarréde DB eft fuppofé égal au mé-
me Rectangle. Partant le Quarré de DB, & le
Quarré de DF , font égaux entr'eux. Etpar con-
ﬁ%xcntces deux Lignes, qui en font les Cortez, font
aufli égales entr’elles, Drailleurs, la Ligne BE eft
égalealaLigne FE, par la definition du Cercle.
Si bien que les deux Triangles DBE , DFE, ont
deux Cbtez égaux 2 deux Cotez , chacuuati fien,
& la Baze DE commune. Partant {parlag.du1.)
I'Angle DBE eft égal 4 I' Angle DFE. Mais!’Angle
DFEeft droit, parla 18, Prop. Donc!’Angle DBE
eft aufli droit. D’odil fuit {parla1é. Prop. } que
Ia Ligne DB touche le Cercle ABC 3 Ce qu'il falloic
démontrer.

ELE-
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DEFINITIONS.

NE Figure rediligne eft dic
éire infcrite dans une autre Fi-
gure rectiligne,quand le Sommet
de chacun de fes Angles touche
un des Cotez delaFigure dans
=2 laquelle elle eft inferite.

Ainfi le Triangle ABC eft dit
érre infcriv dans le Triangle
DEF, parce que le Sommerde
chacun de fes Angles A, B, C,
touche undes Corez du Trian. ¥
gl¢ DEF. /

2. Une Figure re@iligne eft £ B )
dite érre circonferite 3 une aarre ™

Figuregectiligne , quand chiacun de {¢s Cotez pafﬁ ;
’ P
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par le Sommer d'un des Angles de la Figured la-
quelleelle eft circonferite.

Ainfi le Triangle DEF eft dit étrecirconferic au
Triangle ABC , parce que chacun des Cotez dn
Triangle DEF pafle par le Sommet d’un des Angles
du Trangle ABC,

3. Unc Figure retiligne eft dite étreinferitean
Cezcle, quand le Sommer de chacun de fes Angles
toche la Circonference du Cercle auquel elle oft
inforite.

Ainfi le Triangle ABC eft infcritdans le Cercle
ABC.

4 Une Figure reciligne eft dite étre circonfcrite
dunCercle, quand chacun de fes Cotez touche le
Cercle auquel elle eft circonlferite.

Ainfi ie Triangle DEF eft cir-
confcrit 2y Cercle ABC , parce
que chacun des Cotez du Trian-
gle DEF touche le Cercle ABC. C

5. Un Cercle eft it étre inferit
dans une Figure reiligne,quand
fa Circonference rouche chacun & B F
des Cotez de la Figure dans laquelle il eft inferie,

DEF. :
6. UnCercleeft dit étrecirconferit dun Figure
reclligne , quand fa Circonference paffe par le-

Sommet de chaque Angle de la Figure d laquelle il

eft circonlcrie,
Ainfi le Cercle ABC eft circonferizau Triangle
ABC.
7. Une Ligne droite eft dite
éereappliquée d un Cercle,quand. 4 c
fes extremitez font dans la Cir-
conference du Cercle.
AinfilaLigne AC eft appliquée
au Cercle ABC. o,
8. Un Polygone, eft une Fi- B
. gure

N

Ainfi le Cercle ABC eftinferit dansle Triangle
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gure comprife de pluficars Li%.nesdroitcs. )

9. Un Pentag e, eft une Figure comprifeds
cinq Lignes droires, )

10. Un Hexagone, eft une Figure comprife de
fix Lignes droites. .

11. Un Hepragone , de fept.

12. UnQOd&ogone, de hu.

13. UnEnneagone, de neuf.

14. UnDecagone, dedix.

15. Un Endecagone, deonze.

16, Un Dddecagone , dedouze, &¢.

PROPOSITION I

PROBLEME L

A un Cercle donné, applz’éuer une Li-

gne droire égale & une Ligne droitedom-
néey laguelle ne [foir pas plus grande
gue le Diametre du Cercle.

E {uppofe que le Cercle B
ABC foit donné, &
ue la Ligne D, qui
n’eft pas plus grande que C
le Diametre du Cercle,
foit aufli donnde; & je b
propofe d'appliquer au —
Cercle ABC, upne Li-
gne droite égale d la Ligne D.Pourle faire, |
Menez dans ce Cercle le Diametre AC, leque
par lafuppofition eft ou égal, ouplus grand que
Ligne donnée D. Cela pofé : . .
S'ileftégal, lachofe eft faite, &la ngneaﬁgil‘
. quetr

e

[
I
¢
¢

'
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au’e, pul wele Diawerre AC €'t {uppof”
Digne dounde D, §11 eft plus grand , re
enlaparrie AL (gaicalaLigne D, Pii: du
A, &delinervalic AE , deuriver te Carele €8,
lequel couperala Cireonference de I'aatre Cercle au
Point B. Enfin da Poine A a Polnt B menezlaLi-
gne droite AB. Celatant , jedis que la Ligne AB,
qui eft appliquéean Cercle ABC, eft égaled laLi-
gnedonnée D. Pour le prouver,

La Ligne AB, &laLigne AE, partent toutes-
deux du Point A, quieftle Centre du Cercle ER,
& vont feterminer a fa Circonference 5 par confe-
quent elles font égales entr’elles. OrlaLigne AE
elt égale dla Ligne donnée D, par la conftru&ion.
Donc la Ligne AB eft auffi gare alaligneD; Ce
quil falloic faire , & démontrer.

PROPOSITION II
PROBLEME IL

Dans un Cercle donné y infcrire un Trian=
gle équiangle & un Triangle donné. .

€ fuppofe que le Cercle ABC, & E

le Triangle DEF, foient don-
nez; & jepropofe d'infcrire dans™ F
ce Cercle un Triangle, qui foit —C
¢quiangle an Triangle DEF. Pour B
le faire,

Menez (par la 17. du 3.) la
Lignedroite GAH , quitouchele
Cerclean Point A. Puisdu Point " A~ H
A menezlaLigne droite AB, qui
fafle avec AG I'Angle BAG égal 3 I'Angle D du

Triangle DEF. De ce méme Point menez la Ligﬂ:
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droite AC, qui fafle avec AH 1'Anglé HAC égali
I'Angle F. EnfinduPoint B auPoint C mencz
Lignedroite BC. Celapof¢, jedis que le Trian-
gle ABC, inferit au Cercle ABC, eft dquiangle
au Triangle DEE. Pout le prouver,

Puifquela Ligne GAH rouche le Cercle au Point
A, & quelalLigne AB, quipartduPoint de Var-
touchement , lecoupe: l'Angle GAB ,quela Cou-
pante fait aveg la Touchante, fera égal d I'Angle
ACB; qui eft au Segmentalterne, par la 52. Prop.
du 3. Mais I’Angle-GAB eft égal E
al'Angle D, parla conftruction, -

Donc T‘Anglc ACBeftanfliégald
I'Angle D. De méme, la Ligne D CF
AC coupant le Cercle, l’Anglc
HAC, quelle fair avec la Ton- B
chante, eftégala 'Angle ABC,
ui eft danls e chn&ent 1altetm:.
Mais[’Angle HAC et égal 3 ' A —
gleF, pax? la coni’cru&%n. Donc & A H
*Angle ABC eftaufli égal 3 I' Angle F. Et ainfi e
Triangle ABC adeux Angles éganx i deux Angles
du Triangle DEF. Par confequent Je troifieme
BAC cft égal autroifiéme E, par la 32. dus. Ce
quil falloit faire, &démontrer,

Rarrans
o0

&

r RO
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PROPOSITION III
PROBLEME II1

Alentowr d'wn Cercle donné, décrive un.

Triangle c’quianglek un Triaﬁgle donm",

JE fappofe quele Cercle B

ABC, & le Triangle
DEF, foient donnez; A
& je propofe de décrire o

alentour du Cercle ABC = D F
un Triangle qui- foit ‘
équiangle an  Triangle - G

Prolongez de part & A K
d'autre I'un des Cotezdu Triangle, pap exemple
DF, versG, & vers H. Puisdu Centre M tirez 3
difcretion 4 quelque Point de la Circonferencela
Lignedroite MA. De ce méme Centre menez la
Ligne droite MB, qui faffeavec MAT'Angle AMB
égaldl'Angle EDG, parlaz3.du1.Dece méme
Point menez la Ligne MC , qui fafle avec MA I’ An-
gle AMC égal i’i‘Angle EFH. Cela fait, drez
parlesPoints A, B, C,troisLignesdroitesIAK ,
IBL, KCL, perpendiculaires aux Lignes MA,
MB, MC. Cestrois Lignes formeront un Trian-
gle, que jedis érre circonlerit au Cercle ABC, & é-
tre équiangle au Triangle DEF. Pour le prouver,

Puifque chacune de ces Lignes IK, IL, KL,
eft perpendiculaire 4 Pextremité du Diametre da
Gercle, ces Lignes touchentle Cercle , par la 16.
du 3. Et ainfi [e Triangle IKL eftcirconfcricd ce
Cercle. Sibien qu'il ne refte plus qu'a Yrouver qu’il
eft équiangle au Triangle DEF. Pour le prouver

Tome 1. 1 Les
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Les quatre Angles de fa Figure AMBI valent
quatredroirs , parla Remarquedela 32.du 1. O
les deux Angles MAT, MBI, font dreits, parh
conftru¢hion. Donc lesdeux Angles AMB, AlB,
font aufli égaux a deux droits. D'ailleurs, les An-
gles EDG, EDF, font égaux a deux droits, par
a 13.du 1. Partant les deux E
Angles AMB, AIB, font
égaux aux deux Angles L
EDG, EDF. Si donc de G "
ces deux Touts, qui font ~ D~ F 3
égaux, on ote les Angles
" AMB, & EDG, quifont c
égaux parla conftrudtion : L
I"Angle AIB reftera égal i 1 AK
1'Angle EDF, De méme, les quatre Angles dela
Figure AMCK valent quatre droits. Or les deux
Angles MAX, MCK,, foue droits, par la con-
ftruction. Donc les deunx reftans AMC, AKC,
valent enfemble deux droits. Mais les Angles
EFH, EFD, vilent auffi. dewx droits. Ainft les

deux Angles AMC, AKC, fontégaux aux deux -

Angles EFH, EFD. Si donc de ces deux Tours,
qui fontégaux , onbteles Angles AMC, & EFH,
qui {ont e’Fa\ux pat la canftruction : {"Angle AKC
geftera égal a 'Angle EFD. Er ainfi le Triangle
JLK adeax Angles-égaux 4 denx Angles da Trian-
gle DEF. Par confequent le troifiéme ILK cft égal
autroifiéme DEF 5 parla g2.du 1, D'ouil fuitque
e Triangle ILK, que nous awons circonfcrit au
Cercle ABC , eftéquiangleau Triangle DEF; Ce
qu'il fatloir faire , & démontrer.

. PRO
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PROPOSITION IV,
PROBLEME IV. .

Dans un Triangle donnéy décriresn
Cercle, '

E fuppofe quele Triangfe _A

J ABC f(oit donné ; & je F <
propofe d'y infcrire un ’
Cercle. Pour lefaire,

Coupez. (parlag.du 1.) g F c

Fundes Anglesde ce Trian- ! S

gle, parexemple ABC, endeux également parla
Lignedroite BD. ‘Coupez de anén® wn augre ‘An-
gle; comme ACB, eéndeux dgaleiient par la'Li-
gnedroite CD. Du Point D, ou les deux Lignes
BD, CD; fe rencontrent , abaiffez {ur I'un des

Cotez de ce Triangle, par exemple fur BC, la,

Derpendiculaire DE, Enfin du Centre D, & de
Pintervalle DE, décrivez un Cercle; & jedisqu'il
ferainfcrit an Trianglé ABT. Pour le prouver ,
Abaiffezdu Point D les Lignes droites DF , DG,
perpendiculaives aux déux autres Cotez -AB; -AC:
Celapofé: o
Aux Triangles BDE, & BDF, I'Angle EBDeft
¢gal 4 I'Angle FBD, par la conftruction; I'An.
;j%e DEBeftégal aI’Angle DFB, dtant tous-deux
roits , par la conftruétion’; deplus, le Cotd BD
eft commun 4 ces deux Triangies: Et pareaiit le
Coté DF eft égal au Cowd'DE, -par la 26:dut,
Deméme, aux Triangles CGD , &CED, I'An-
le GCDeft égal 3 I'Angle ECD, par la conftru-
%ﬁon; I'Angle DGCeftégala 1'Angle DEG, ces
deux Angles érant droits , pat lacol rudtion ; dee
o 12 plus,
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plus, leCoté DCeftcommun i ces deux Trian-
gles. Expamantle Coté DG eft égal au Coré DE,
parlaz26.du 1. Erainfiles trois Lignes DE, DF,
DG, font dgales entr’elles. A

Par confequent le Cercle G
EFG, qui eft d¢cricdu Cen- F

tre D, & del'intervalle DE,

paflc auffi par les extremitez

des Lignes ¥D, D6. Or B E ¢
puifque les Cotez AB, BC, CA, du Triangle
ABC, font perpendiculaires aux extremitez des
trois demi-Diametres DF, DE, DG, il s'enfuit
parla16.du 3. qu'ils touchent le Cercle EFG, &
par confequent que ce Cercle eft inferit dans le
Triangle ABC , par la 5. Definition ; Cequ'il fal-
- loit faite , & démontrer..

PROPOSITION V.
PROBLEME V.

Alentonr d'un Triangle danné, décrire
un Cercle, .

E fuppofe que le Triangle
ABC forr donnéd ; & je
propole de décrire un

Cercle alentour de ce Trian- D
gle. Pourle faire,

Coupez (parlaio.du 1.)

un des Cotezde ce Triangle, -
par exemple AB, en deux €galement au Point D &

de ce Point élevez la Pérpendiculaire DF , parla 112

du 1. Coupez de méme un autre Coté , comme pat
exemple AC, en deux dgalement an Point E; &
de ce Point élevez aufli ka Perpendiculaire EF.
o : - Mainge-

-
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Maintenantdu Point F, ot les Lignes DF, EF, fe
rencontrent, menez la Lignedroite FA, au Som-
met de T'un des Angles de ce Triangle. Eafindu
Centre F, & del'intervalle FA, décrivez un Cer-
cle. Celaéeant, je dis que ce Cercle eft déeritalen-
tour & Triangle ABC. Pour le prouver,

" DuPoint Faux Sommets des deux autres An-
gles B & C, menez les deux Lignesdroites FB,
¥C. Celapofé:

* Aux Triangles BDF , & ADF, le Coté BD eft
égalau Coré AD, par la conftrution ; le Coté
DF, Jeur eft commun ; deplus, I'Angle BDFeft

gal d I'Angle ADF , cesdeux Angles érant droits, .

Far laconftruétion, Etpartantla Baze FB eft éga-
e 3 la Baze FA, par’la 4. du 1, De méme, aux
“Triangles CEF, & AEF, le Coté CE eft dgal an
COté AE , par la conftruction; le Coté EF leur
eft commun ; & I"Angle CEF eft égal 4 I'Angle
AEF, ces deux Angles érant droits, par la con-
ftrudtion. Partant 1a Baze FC eft égaled la Baze
FA. Etainfilestrois Lignes FB, FA, FC, font
égalcs entr'elles. Par confequent le Cercle qui eft
décrit du Centre F, & de l'intervalle FA , pafle

auffi par les extremitez des Lignes ¥B, ¥C. Or

des extreimitez des Lignes FA, ¥B, FC, fout les
Sommets des Angles %u Triangle ABC. Er par con-’
fequent ¢e Cercle cft ddcric alentour du Triangle
ABC, parla¢.Definition ; Cequ'il falloit faire ,
& démontyer. e

B
A
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PROPOSITION VI,
PROBLEME VL

Dans un Cercledonnéy dicrive un Quarre,

E fuppofe que le Cercle ABC foitdonné; &je
propofed'y infcrire un Quarré. Pour le faire,
Par le Centre E menez le Diametre AEC ;
coupez ce Diametre 4 Angles A

- drours par .un amre Diamerre,

comme BED ; puis menez les

Lignes AB, BC, CD, & DA. B D

Ces quatre Lignes formeront ’

une Figure de quatre Cotez in- .

ferite au Cercle. Cela érant, je c .
dis que cette Figure eft un Quarré. Pour le prou-
ver,

* Puifque les quatre Angles qui font autour du

Centre E, font droits par la conftruction, lesquatre.

Axcs {ur fefquels ils s'appuyent font égaux entr’eux,
parla26.du 3. Et par confequent les quatre Sofi-
tendantes AB, BC, CD, DA, {ont égales entrelles,
parla29.du 3. Dillenrs, chacun des Anglesdela
Figure ABCD , érant au demi-Cercle, eft droit,
par Ja 31. du 3. Er par confequent cette Figure
ABCD), quieft comprife de quatre Corez égaux,
& qui a fes quacre Angles droits, ¢t un Quarré; Ce
quil falloit faire , & démontrer,

L ? RO
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PROPOSITION WII

PROBLEME VIL

Alentour d'un Cercle donnéy décrire
un Quarre.

FGHI foir donné; & je
propofededécrire tn Quar- | P

]E fuppofe que le Cercle B_G C
réalentour de ce Cercle. Pour T { /}'{

lefaire,

Menez tel Diametre qu'il
vousplaira, parexemple FEH. A f D
Coupez ce Diametrea Angles droits par un autre
Dismerre, comme GEL Puis (parlasr. dui.) -
menezpas les Points F, &H, les' Lignes droites
AFB, DHC, paralitles 'GI, ou perpendiculai-
resd FH 5 & par les Peints G, & I, les Lignes
droites BGC , AID, paraileles aFH, ou perpeindi-
culaires 4 GL. Ces quatre Ligues AB, BC, CDy,
DA, formeront une Figure de quarre Cbtez. Cela
¢rant,, je dis quecette Figure eit un Quarré , qui
¢ft déericalenour du Cerele FGHI. Pour le prou-
ver, .

Puifque les Lignes AB, €D, font paralleles &
GI, elles four parallcles entr’clles. De melme,
puifque les Lignes BC , AD , font paralleles &
FH, elles fonr auff paralleles entr’elles.  Er par

confequent les Figures ABCD . ABGI, GCDI, .

BCHF , & AFHD , fout des DParallelogrammes.
Et partant les Lignes BC , AD , fone égales au
Diamerre FH , oua {on égale GI, parlasg.dut..
Erdemefme ; lesLignes AB, CD, fontaufli éga-
lesaGlL Drouil fnir que les quatre Corez du Pa-
g g ralle-
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rallelogramme ABCD font ¢gaux entr'eur. D¢-
plus , puifque la Figure AFEL eft un Parallclo-
gtamme , par la conftrution , & que I'Angle
FEl a éité fair droit ; il s’enfuit que fon oppofé FAI
eft aufi droit, parla 34. du 1. On prouverade
méme, que les Angles FBG, GCH, & HDI,
fontauflidroits. Ecpartantla B G C
Figure ABCD eft un Quarre;
qui touche le Cercle donn¢,
puifqueparla16.du 3. chaque F
COté cft perpendiculairement
dlevé al'extremitd du Diame-
tre; Cequ'ilfalloitfaire, &dé- A I D
montrer.

E

1

PROPOSITION VI
PROBLEME VIIL

Dans un Quarréy décrire un Cercle.

E fu 'pofe ue le Quarré ¢
ABngoit onné; & je pro- B/G

pole d'infcrire un Cercledansce
Quarré. Pourle faire, F
Coupez les Corez du Quarré
ABCD endeux également, aux
Points F, G, H, I. Mecnez A 1 D‘
les Lignes droites FH, GI. Puis du Point E, ou
ces deux Lignes {c coupent , & de I'intervalle EF,
décrivez le Cercle FGHI. Cela érant, jedis quece

E In

- Cercle eft inferit daus le Quarré ABCD, Pourle

prouver, K
Puifque les Lignes AD , BC, font dgales & pa-
ralleles, leurs moitiez Al, BG, font aufli égales

& paralleles. D'odil(uir (par la 33. du 1.) Txc,

lesLignes AB, IG, fontaufli égales & paralle lgs.
: e
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Deméme,puilque AB,DC,font dgales & paralleles,
leuss moitiez AF , DH , font aufhi égales & paralle-
Ies. Drodil fuic queles Lignes AD , FH., fontanfi’
¢gales & paralicles. Et par confequent les Figures
EA, EB,EG,ED, font des Parallelogrammes. Dot
it {uit que laLigne EI eft égale 4 AF;que E¥ eft éga-
le A BG; que EG cft égalea CH; & que EH eft égale
aDJ. Ainficesquatre Lignes EL, EF, EG, EH, qui, -
fonr €gales a des chofes ¢gales ,: {cavoir aux moi-

tiez des Cotaz d'mi Quarré, font dgales entrelles.

Etle Cercle qui eft décric du Cenere E , - & de Ling

tesville EI,, palle anffi par les Points ¥, G, H.
. Diaifleurs; puifqnel’ Angle BGI eft égala fon op-

poféA; parlazg.dur; ciuel'Amglc CHF eft égal '

afonoppolé B ; que ’Angle DIG eft ¢gal i fon op~

. ”" pofé C; & enfin que I'Angle AFH eft égal i fon 7
A oppofé D : ces quatre Angles font drpiss, leurs 3
oppofez ctant droits ,. par fuppefition.. \'ou. it

vl fuit que les Lignes. AB-, BC, CD, DA, tou- f\
chentle Cercle FGHI , parla 16.du 3. Et partane i
(i ce Cercle cft infcrit dans le Quarré ABCD; Ce 5

qu'il falloit faire , & démontrer. : ,

PROPOSITION IX. o
PROBLEME IX.

Alentour d'un Quarré donné, décrire
‘ un. Cercle. :

E fuppofe quele Quarré ABCD foic donnd; & )
J jepropofededéerire un Gercle alentonr de ce i
warré, Pous le faire 5 ' ]

Menezles deux Diagonales AC, BD. Puis du . f
PointE, oi elles{e coupent » & de l'intervalle EA, .
dcrivezun Cercle, Cela érant, jedis que ce Cer=- i

- 1 5 . e L
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cleeft décritalentour du Quarré ABCD. Pour le
prouver, o

Puifqu’an Triangle ABD les ~A
deux Cotez BA, AD, font /
gles ABD, ADB, fom auffi B b
dgaux, par lag.dur. Ecpail-
que I'Angle BAD eft fuppofé '
droit, lesdeux Angles ABD. .k :
ADB , -valent chacun un demi-droit. On prowverd
de mémeyquechacun des autres Angles quifontan-
réur des Points A, B, C,, D, eft demi- droit.
Enfirite dequroi puif?u’au Triangle AEB kes deux
Angles EAB, EBA, font dgaux : les deux Cheez
EA, EB; qui les folitiennent , font aufli égaux,
park 6.du 1. On prouvera de méme, que ECeft
dgal AEB, & que ED eft égal 3 EC; & parunt
¢es quatre Lignes EA, EB, EC ,ED, fontép-
Ies ener'elles.” Dot il fuit que le Cerélequi eft dé-
érit d&t Cenere E 5 & de Pintervalle EA , paffe par
Fes extresnitez des Lignes EB, EC, ED; & pr
confequent qu'il eft dderit alentour du Quarré
ABCD, parla Definition 6. Cequ'il falloit faire,
& démontrer. : R

¥
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. afgavoir BA , coupe le Cercle; & lawtrey & fgan
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"PROPQSITION X,
PROBLEME X

Décrire un Triangle Ifofcele qdi ait cha-
eun des Angles fur la Baze double de
Vantre, ' ‘

POur le faire, menezune Li-

gne droite de telle longueur
quil vous plaira, comume

par exemple AB. Coupez_cette

Ligneau Point C, detelleforte 5

?ue le Reftangle de AB, BC» A D

it égal au Quarrd de AC , parla

- 11.du 2, Déerivez un Cerele dur Centre A, & de

Fintervalle AB. Puis appliquez i la Circonference
dece Cerclela Lignedronte BD dgale 8 AC, par
la1. Prop. Enfin menez la Ligne droite AD. Cela
éuant, je dis que le Triangle ABD eft Hcofcele 5
& quechacun de fes Angles ABD, ADB, quifont
furlaBaze BD. eft double de FAngle BAD. Pour
le prouver, -
. Du Point C'auPoint Dmenez la Ligne droite
CD; & { par la 5. Prop.) alentourdu Triangle ACD:
décrivezun Gercle, Celapof¢: ~

Puifque lesLignes AB, AD, fant égales, par

_ladefinition da Cercle: le Friangle ABD eft Iofce-

le, D'ailleurs, puifque par la conftruction le Re-
angle compris de AB, BC, eftégalaw Quetiéde
AC: cememe Reangle fera auil: égal av Quarré
de BD , qui a éxé faite ¢galed AC. Ainfi nonsavons
le Poink B, hers de Cercle ACD, d’ou partent
les deux Lignes d-oites BA , BD ; I'unc defquelles,

YOix




V"
|

B e s

R e

. ment D, & coupele Cercle: il -

204 ELEMENS D'’EUCLIDE.
voir BD, l'atteint ; enforte quele ReQangle com-
prisde BA, & defa partie BC qui eft hors%lu Cer-
cle, eft égal av QuarrédeBD, qui 'areeint. Par
confequent (parla 37.du 3.)la Ligne BD touche
le Cercte ACD. Et d'autant que [z Ligne droite
DC part du Point de 'attouche- .

senfuit que I'Angle CDB, que fait
cette Coupante avec la Touchair-
te, cft égalil’Angle CAD, qui
cftau Segment alterne, parla 32.
du 3.8i cﬁ)ne on leurajoiite I Angle

commun ADC; il senfuivra que P'Angle total ADB

fera égal aux deux AnglesADC, CAD. Mais ( par
la 32.du1.) Angle BCD eft égalaux deux Am
gles ADC & CAD. Parrant F' Angle BCDeft égal 4
T Angle ADB. Maintenant, le Triangle ABD ¢unt
Ifofcele , I Angle ABD eft égal a ¥ Angle ADB,

l&'s. du 1. Partant I"Angle ABD , ou CBD qui le
méme, eftaufliégalal'Angle BCD. D'ou il fuit
{parlaé.du.)que le €otd CD eft égalanCoé
BD. Mais BD a éié fait égal 4 AC. Parrant les
deux Lignes AC , CD, font ¢gales entr'clles. D'oit
il fuic (parfa s.du 1.) queP’Angle CDA ecft égala
FAngle CAD, ou BAD. Mais 1] adéja éeé prov-
vé que I’Angle CDB ¢roit égal 3 I'Angle CAD.
Parant ' Angle toral ADB, ot fon égal ABD, eft
doublede I'Angle BAD ;. Ce qu'd falloir faire, &

démontrer.

REMARGQUE

Enfuitede cette Propofition’, il eft aifé de- mon-
trer, que fi Fon divife le Rayon du Cercle en
moyenne & exuémeraifon, cefta dire, enfore
que ke Rectangle compris de tout le Rayon & de I2
moindre parue, foit dgal au Quarré de Ia plus

grande gaciic & Je Cded du Decagong inferit dans [e

C Cercle

e e L . oamp B D D BTy Ry em . e b



LIVRE QUATRIE'ME." 205

Cercle, fera égal i cecte plus grande partie,

Car, puifque lestrois Angles d’'un Triangle va-
Jent 2utant que deux droits ; 1l efrdvident que fi on
divife deux Angles droits en cimq parties égales,
deux de ces parties feront la quantieé de FAngle
ABD, duTriangle ABD de la Propofirion prece-
dente ; que deux autres parties feront la quantiré de
I'Angle ADB, & que la cinquiéme partie qui refte,
ferala quantité de’Angle BAD, lequel par con-
fequent fera la dixiéme partie desquatre Angles
droits que valent tous les Angles qu'on peut faire
autour du Point A. Dot ik fuit que I Arc BD eft abf-
fi la dixiéme partie de la Circonference du Gercle.
Or ka Ligne droite BD eft la Sotitendante de cét Arc,
&clleacré faiteégaled AC, quieft la plus gran-
de partie du Rayon AB coupé enforte que le Ec&-‘
angle compris de AB, BC, eft ¢gal au Quarré de
AC. Doncil eft vray dedire, quela Sofitendante
de la dixiéme paitie de la Cireonference du Cercle,

-oucequielt la méme chofes le Coté du Decagone

inferic au Cercle, eft égal dlaplus grande partie
du Rayon divif¢ en moyenne & extréme raifon..

PROPOSITION-XI
‘PRQ'BAL-E ME XL

Dans un Cercle donné, décrire un Pem
tagone Equilateral ¢ Equiangle.

E fuppofe que le Cercle ABCDE foit donné ; &
Je propofe d'y infcrire un Pentagone Equilateral

& Equiangle. Pour le faire, '
Déerivez (par la Propofition précedente) le
Triangle [fofcele FGH , quiaitchacun des Angles.

fuc laBaze double du troifiéme.Puis(par 1a 2.Prop. ).
' 17 déeriven
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décrivez dans le Cercle ABCDE le Triangle ACD
équiangle au Triangle FGH. Coupez les Angles
ACD, ADC, endeux également par les Ligucs
droites CE, DB; & menez A

les Lignesdroiies CB, BA, AE,

ED. Cela ¢tant, je dis que le S
Pentagone ABCDE, quieftin- B

fcrit au Cercle donné,eft Equila- ' /
teral & Equiangle.Pour ¢ prou-

C D
.VETy . - R
Puifquele Triangle FGH eft
Ifofcele,, & qu’itales Angles G G

& H, {ur la Baze, doubles de

JAngleF ; & quele Triangle ACD leicft quian-
gle: ce Triangle ACD a aufli les Angles ACD,
ADC, furlaBaze, doublesdel'Angle CAD. O1
chacun de ces Angles ACD, ADC, ayamt dedcoupé
en deux ¢galement ; les Angles DCE, ECA, ADB,
BDC, qui en font les moitiez, {ont dgaux entr’eux,
& égauxauflia I' Angle CAD. D'ouilfuit (park
26.du3.) quelescing ArcsAB, BC, CD, DE,
EA, font égaux’; & par la 2.9. du 3. queles cing Li-
gnes droites AB, BC,CD, DE, EA, font égales.
Etpar confequent, que le Pensagone ABCDElt
Equilateral. - : »
Mais ce Pentagone eft auffi Equiangle ; puifque
(parlaz7.duj. chacun de fés Angles-s'appuye
fur des Arcs égaux, fcavoir, fur trois fois la cinquic-
me partie de la Circonference du Cercle. Nows
avons donc dans un Cercle donné, décrit an Pen-

“tagone Equilateral & Equiangle ; .Cc qu'il falloit

fare, & démontrer.
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PROPOSITION XIIL
. PROBLEME XIL

Alentour dun Cercle donné o décrive un
. Pentagone Equilateral & Equiangle.

ABCDE (o1t donné -5 &

je propofe de déerire’
alentour de ce Cercle un
Pentagone  Equilateral & -
Equiangle. Pourle faire ; -

Décrivez _premieremient - -
dansce Cercle (par la Pro-

.:‘.I C K

' rx’:ﬁtion precedente ) Ie Penwagone ABCDE , Equ?
a

teral & Equiangle. Menea da Centte Faux Points
4, B, €; D, E, les Lignes droites FA , ¥B,
FC, ¥D, FE; & parles extremitez de ces Lignes
menez les Li droites GH, HI, IK, KL,
XG, quilcurmt. rpendiculaires. Cela-étant 5
jedis quécesligncs-(gctcncoﬁtr‘e‘tom-; quele Pen-
ne quelles formyeront fera circonfcrican Cercle
donné 5 & quil fera Equilateral & Equiangle.
Pourleprouver, - R C :
i Premierement ; puifque les Angles- GAE, &
GEA, font partie des Anglesdroits GAF, GEF,
ils feront moindres que deux dreits. Ee partant
¢ par la Remarque dﬁau 18.du r. » lesLignes AG,
EG, ferencontreront ; & ainfi desautres,
~ Deplus, puiique- les Lignes GH, HI, IK 5
KL, 1G, {out perpendiculaires aux extremitez.
du Diametre da Cercle ; il s’enfuic: (.par la 16.
Prop. du 3. ) qu'elles touchent te Cercle , & qu'ainfi
Ie Pentagone GHIK L cft cisconferit an Cercle don-
né. . Main.
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Maintenant, pour prouver que ce Pentagone
GHIKL cft Equilateral, menezles Lignes droites
FG, FH, Fl, FK, FL. Cela pofé: :

Puifque le Penragone ABCDE eft Equilaceral,
par la conftruction ; il s’enfuit que les cinq Arcs
AB, BC, CD, DE, EA, queces Cltez éganx
folriennent » font égauxentr’eux ; & queles di
Angles AFB, BFC, CFD, DFE, EFA, qu

s'appuyent fur ees Arcs, fontaufli égauxentr'eux, -

parla 27.du 3, Doailleurs, puifque I'Angle FAG
eft droit, par la conftru- A o
¢ion: les deux Quarrez de
FA&de AG font dgaux au
Quatréde FG, par la 47.
du r. Mars PAngle FEG
érant aufli droit, les deux
Quarrez de FE & de  EG
fonc dgauxau méme Quar- ‘
ré de ¥'G. Partant les deux Quarrez de FA & de
AG font €gaux aux deux Quarrez de FE & de EG.
Oftant donc de ces deux Touts, qui fontégans,
les Quarrez de FA & de FE , qui font égaux, (par-
ce que ce font les Quarrez de deux demi-Diametres
du Cercle:) le %arre’ deAG fera égal au Quarré
de EG. EtpartantlesLignes AG, EG, fout éga-
les entr’elles: Onprouverade méme., quelaLigae
AHeft égaled HB; laLigne BI, 4 IC;.la Ligne
CK, 3 KD; & la Ligne DL, 4 LE. Or com-
parant le Triangle AFGavec le Triangle EFG, les
deux Corez AF, FG, font égauxaux deux Chrez
EF, FG; &laBaze AG égalcd la Baze EG. Par
tant (parla 8.du 1. ) "Angle AFG eft égalal'An-
gle EFG; & 'Angle AGF dgal i I’ Angle EGF.
Deforte que chacun des Angles AFE, & AGE, cft
coupéendeux dgalement. On prouvera de méme,
que les Angles AFB, BFC, CFD, DFE, &les
Angles AHB, BIC, CKD, DLE, fort coupez
en deux égelement. D'od il fuir, que tous Aﬁ:}s

e
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Angles qui font autour duPoint F , qui font tous
montié de chofez égales', font égaux entr’enx.
Comparant maintenant les Triangles FAG & FAH:
les Angles AFG & FAG font cgaux aux Angles
AFH & FAH, chacun au fien; & le Coté AF,
aux extremitez duquel font ces Angles, leur eft
commun. Partant (par la 24: du 1.) I'"Angle
AGFeltégal 4 Angle AHF , & le COté AG an
Core AH. On prouvera de méme, que I'’Angle
BHF cft ¢gal 2 PAngle BIF ; PAngle CIF , 4
I'Angle CKF ; I'Angle DKF , 4 I'Angle DLF ;
1 AvgleELF, al'Angle EGF. Commeaufli que [a
Ligne HBeftégale 418 ; la Ligne IC, 4 CK; la
LigneKD, d DL; &laLigneLE, 4EG. Enfui-
tedequoy, GH & GL font €gales, érant doubles
de AG & de GE , qui ont ré prouvées égales ; 'GH
S HI font égales, érant doubles de AH & de HB,
gui ont été prouvées €gales ; HI & IK font dgales

tant doubles de B] & de IC , quiontété prouvdes
¢gales ; IK & KL fonr égales , érant doubles de CK
& de KD, qui ont ét¢ prouvées égales; & enfin
KL & LG font dgales, étant doubles de DL & de
LE ; qui ont €ré prouvées égales. Si bien que ke Pen-
tagone GHIKL eft Equilateral,

Dailleurs, puifque les Angles HGL & GHI fone

doubles des Angles AGF & AHF, qui onr €ié
prouvez égaux , ils fontaufli égaux entr’eux. On
montrerade méme, que I'Angle GHI eft dpal 3
I'Angle HIK; 'Angle HIK, a PAngle IKL; &
I'Angle IKL, 4 I'Angle KLG. Et partant le Pen-
tagone GHIKL eft Equiangle. Nous avons donc
décrit alentour d'un Cercle donné un Pemagone

“Equilateral & Equiangle ; Ce qu'il falloit faire, -

& d¢montrer,

P R O-
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PROPOSITION XIII
PROBLEME XIIL

Dans un Pentagone donnéy qui eff Equian-
gle & Equilaseraly décrire un Cercle.

]E fuppofe que le Penta- A
one ABCDE, Equila-

y z%eral & Equiangle? foit GAR
donné; & je propofe d’y B 74 )
infcrireun Cercle.  Pourle \ ‘
faire X ‘ K

Coupez {paria %;du 1.) \k X
les deux Angles BAE & - € X D
ABC, qui fe fuivent, en :
deux également, parles Ligaes droites AF, BF.
Et du Point F, ot ces Lignes fe renconsrent , abaif-
fez fur un des Cotez la Perpendiculaire FG. Puis
du Centre F, & de lintervalle FG,, décrivez un
Cercle. Celaérant, jedisque ce Cercle eft inferit
dans le Pencagone donué. Pour le prouver, .

Abaiffez du Point F les Lignes FH, FI, IK,
FL, perpendiculairement fur les Cotez BC ;, €D,
DE, EA. Celapofe:

* Duifquele Peatagone ABCDE cft fuppolé Equi-
lateral, le C6té AB, du Triangle AFB, eft égal
au Cot¢ BC, du Triangle CBE; fe COté FB el
commun a ces deux Triangles ;- & I'Angle ARF cft
ésal 4 I’Angle CBF, par la conftruction. Dote
I’Augle BAF cft égal 4 I"Angle BCF. Or I'Ande
BAF eft moitié de I’Angle BAE, qui ft e'gali
BCD, puifque le Pentagone eft {uppof¢ Equian-
gle. ParantI'Angle BCF eft auffi moucié de I'Av-
gle BCD. Et par confequent les deux Angles BC FCB;

D
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DCF fonrégaux entr’eux. Onprouverade méme,
que’Angle CDF eft égal a I' Augle FDE, & I'Angle
DEFal'Angle FEA. Miintenant, comparant les
Triangles FBG & FBH : I'Angle FBG vient d’¢-
tre prouvé égal a 'Angle FBH , & l'Angle FGB eft
¢galal Angle FHB, €rant rous-deux droits, par
laconftruGtion; & le Coté TB eft commun 3 ces
deux Triangles. Partant FH eft dgale AFG, parla
16.du 1. On prouverade méme, que la LigneFI
eftégaleaFH; JaLigne FK A FI; & laLigneFL,
4 FK. Parconfequent les cinq Lignes ¥G , FH,, Fl,
FK , &FL ,font toutes égales; & le Cercle qui eft
décrit du Centre F; & ge I'intervalle FG, pafle
aufli par les exeremites de routes les autres: & cha-
cune deces Lignes eft un demi-Diametre du Cercle.
Or Jes Corez du Pentagone ABCDE. font élevez
perpendiculairement aux extremitez de ces demi-
Diametres. Parrant ( parla16. du 3.) ces Cotez

 touchent le Cercle. ‘Er par.confequent ce Cercle eft

inferit dans le Pentagone donné ; Ce qu'il falloit
faire ; & démontrer. . -

PROPOSITION XI1F:
PROBLEME XIV.

Alentonr d'un Pentagone donné o qui efp
Equilateral ¢ Equiangle 5 décrire un
Cercle. I

JE fuppofe que le Pentagone ABCDE . Equilate-
ral & Equigngle,, foit doun€; & je propofe de
décrire un Cercle alentour dece Pentagone. Pour

le faire , -
Coupez les deux Angles BAE & ABC qui fe fui-
yent, en deux également, par lesLignes droites
3
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AF, BF. Puis da Point F, oil cesdeux Lignesfe

rencontrent , & de Dintervalle' FA, décnvezum

Cercle. Cela étant, je di§ que ceCercleeft décrit

alentour du Pentagone ABCDE. A

Pourle pr?u\'er, P .
Menez les Lignes droites FC, p,

FD, FE. Celfyofé: B £ 8
Par unraifonnement {embla-

ble a celui de la Propofition pré- S

cedente, on prouvera que . les

Angles BED, CDE, & DEA, font coupez en

- deux également. Les Anglcs BAE & ABC le font

auffi, parlaconftradtion. Orlescing Angles du
Pentagone étant égaux, les dix Argles, qui en
font les moitiez , font aufli égaux, D'ou il fuit,
que puifqu’au Triangle ABF les Angles BAB, FBA,
font égaux; lesdeux CotezFA, FB, ui les fofr-
tiennent , font anfli égaux, par la 6. du1. On
prouvera de méme, que la Ligne FC eft ¢ le d
FB; la Ligne FD, 3 FC; la Ligne FE, a D,
De foree que les cing Lignes FA | EB, FC, D,

FE, fountégalesentr’elles. Par confequent le Cer--

cle qui eft décrit du Centre F , & de Fintervalle FA,

. ;aﬂ"e auffi par les extremitez des Lignes FB, ¥C,

D, FE, c'efta dire parles Sommets des Angles
du Pentagone. Et partant ce Cercle eft déeritalen-
tour du Pentagone donné ; Ce qu'il falloit faite,
& démontrer. i

S
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PROPOSITION XV
" 'PROBLEME XV.

Dans un Cercle donné , décrire un Hexae
gone Equilateral & Equiangle.

E fuppofe quele Cercle ACE = A
foirdonnd; & jepropofe d’y ¢ A
inferire un Hexagone Equi- <
lateral & Equiangle. Your le fai-
e, : c 1]
Menez un Diamerre rel qu'il
vous plaira, par exemple AGD,
Puisdu PointD, & del'intervalle
DG, décrivezle Cercle CGE. Ce Cercle coupera
le premieraux Points C& E, Menez par ces Points
les Diametres CGF & EGB. Puismenez les fix Li-

gnes droites AB, BC, CD, DE, EF, FA. Ccla

¢ant, je dis que I'Hexagone ABCDEF , qui eft
infcritau Cercle donn€, eft Equilateral & Equian-
gle. Pourle prouver , :

Par le railonnemeny de la premierc Prop. dur.
on preuvera que lesdeux Triangles DGC , DGE,
font Equilateranx ; & par la5.du 1. on prouvera
qu'ils font Equiangles. Etpartant (parlasz.du1.)
chacun de leurs Angles vautle tiersde deux droirs.

"Or (par la 13. du 1.) lesdeux Angles CGE, &
EGF, valent deux droits. Partant fion 6te ' Angle
CGE, I'Angle reftant EGF vaudra aufli le tiers de
deux droits. Etainfi les trois Angles CGD, DGE ,
EGF, fontégaux entr'cux. Maisles Angles AGF ,
AGB, BGC, qui lear font oppofez an Sommet,
Ieur font éganx’, parla 15.du 1. Donc lesfix An-
gles qui fonrautour du Centre G , font tous é%aux.

od,

e

A e
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Do il fuic (parla26.duy.) que lesfix Arcs fyp
Tefquels ils s’2ppuyent > fontéganx; & (parla 19,
du 3.) queles fix Lignes draites AB, BC, CD, D,
EF , FA, qui les folitiennent ,

font égales. Par confequent'He- g
xagone ABCDEF eft Equilateral. ‘
C

Maintenant , qu'il foit Equi- ﬂ
angle, cela fuit de la 27. duj, <>
Car chacunde ces fix Angles.s'ap-
puye fur un Arc qui contient qua- |
tre-fois la ¢. parne dela Circon-
ference du Cercle. Ainfi nous avons dans un Cer-

cle donné décrit un Hexagone Equilateral & Equi-
angle ; Ce qu'il falloic faire , & démontrer.

CoROLLAIRE
1 fuit de certe Propofition, que le Cotédel'He.

xagone eft égal au Rayon du Cercle auquelil ef
infcrit s puifque chaque Cotd a €té prouve égal w

demi-Diametre.
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PROPOSITION XVI
PROBLEME XVI

p ’ i . .
Dans un Cercle donné o décrire un Quin-
decagone Equilateral & Equiangle,

E fuppofe que e Cercle ADBC foit donné ; & je
propofe d'y inferire un Quindecagone Equila-
teral & Equiangle. Pour le faire,

Décrivez premierement un Triangle Equilateral,
Puis( parla 2. Prop. ) décrivez dansle Cercle don-
néle Triangle ABC, dquiangle a ce Triangle Equi-
lateral. Décrivez enfunite { par la 11. Prop.) dans
¢e méme Cerclele Pentagone A
ADEFG,Equilateral & Equi-
angle, & menez du Point B
au Point E la Ligne droite
BE. Ccla érant, je dis que

cetteLigne BE eft le Coté du c
Quindecagene  demandé. E
Pour le prouver,

Fuifque par la conftru@ion ,-le Triangle ABC

eft uian.{fc dunTriaugle Equilateral,, il eftaufl

[
ts.

Equilateral, par les 5. & 6. du1. Etpartantles -

trois Arcs ADB, BEC, & CGA, que fes Chtez
folitiennent, font égaux,parla28. du 3. & chacun
d'eux eftla 3. partie dela Circonference du Cercle,
Daillears, puifquelc Pentagone ADEFG eft Equi-
lateral, par la conftruétion: lescing Ares que fes
Corez folitiennent , font aufli égaux, & chacun
d’eux eft la cinquiéme partie dela Circonference
du Cercle, Or puifquel’Arc ADB cft la 3. particde
Ja Circonference , on peutlui appliquer cinq Cotez
du Quindecagone. Et puifque I'Arc ADen eft la

cinqujé-
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cinquiéme partie, on lui en peut appliquer trois,
Par confequent on peur en appliquer fix anx deux
Arcs AD, DE. Mais nous avons montré qu'onen
peut appliquer cinq aI'Arc ADB. Par confequent
on en peut appliquer und I'Arc BE. Er ainfi la Li-

§nc droite BE , qui lui eft appliquée,, eft fe Coé -
u A

Quindecagone. D’ou il
fuit, qu'en appliquantquin- -
ze Lignes ¢gales 4 BE , i
toute la Circonference du D
Cercle, onale Quindecago-
ne demandé. Et ainfi nous B
avons dans un Cercle donnd
décrit un Quindecagone E- H

uilateral. ,
Deplus, puifque chacun des Angles dece Quin-
decagone, comme BEH, sappuye fur un Arc qui

- folisent treize foisla 1§. partiedela Circonference

du Cercle ; tous ces Angless’enfuivent égaux, pat
la27.du 3. Etpar confequent cc Quindecagone eft
auili Equiangle ; Ce qu'il falloit faire, & démon-
grer.
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DEFINITIONS.
23w N E Grandeur eft dite en mefurer
uncautre, lors qu'étant prife un
L) certain nombre de fois, clle I'¢-

K‘é le, & lamefureprécifement,

WA  Aiofi une Ligne de quatre
=SS5 pieds, eft dite mefurer une Li:
gnede 20 pieds, parce que [a Ligne de 4 pieds ¢tant
prife cing fois, c};alc juftement celle de 20 pieds ;
mais une Ligne de ¢ pieds n’eft pas dite mefurer
une Ligne de’20 pieds ; parce que Ia Ligie de g
pieds , ¢rant prife tant de fois que I'on voudra, nela

mefure pas précifément.
2. Unevpartie aliquote d'une Grandeur, eft une

_partic de certe Grandeur qui Ja mefure précifé-

ment. _
Tome I, K Ainfl
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Ainfiunc Ligne de 4 picds, cft une parte ai-
quote d’ufic Ligné de26pieds. T

La partie aliquote prend fon nom & fa dénomi}
nation, du nombre de fois qu'elle. mefure la Grant
deurdont elle eft partie; ou bien du nombre def
sarties ¢gales dans lefquelles elle divife cene Gran-

cur.
" Ainfi, une partie qui mefure une Grandeur deux
fois, s'appelleun' Demy, & s'¢crit ainfi4. Une
partic qui riefure une Grandeur trois fois, s'ppel-
le un Tiers, & s’¢¢riraing L. ‘Une parvie qui me-
fure une Grandeur quatre fois , sappelle un Quart,
& s'deritdinfi . &c.’

3. Une partie #ligwante d'ume Grandeur, cft
une partie de cette Grandeur qui ne la mefure pas

réci{ément.

Ainfi une Ligne de fix pieds eft une partieali-

uante d’'une Ligue de vingt pieds.

- Quelquefois une partie aliquante d’une Gran-
deur a des parties aliquotes qui mefurent Ja Gran-
deur dont elle eft partic , comme par exemple 8,
qui eft une partiealiquante de 12 , a pour partie ali-
quote 4, quieftletiersde 12 dont 8 par confe-
quent fait les deux-tiers, puifqu'il contient deux
fois 4, quel'on écritainft 1.

Les parties , foicaliquotes, foit aliquantes, s'2p-
pellent Fractions du Tout dont elles font parties. Et
en les marquant comme nous venons de faire,le Ca-
raétere de deffus s’appellele Numeratear de Ja Frac-
tion , & celui de deffous s'appelle le Déuomina:
teur.

4 Des parties pareilles, ou femblables, de
deux Grandeurs, ce font des parties, dont l'une
eft en comparaifon de fa Grandeur, ou de fon
Tout, ceque l'autre eft en comparaifon du fien.

~Ainfi 3 & 5, fontdes parties {emblablesde 12 &
de 20 ; parce que comme 3 eft le quare de 12, d¢
méme g eft e quarc de 20. 1




or S
bt

;- ;,
st &
Ut

L
L ¥
§aptited
i

e Gﬁ-;e:
R

 duP
3. o
;uJ{l.‘l’dE‘:
el
Jr,vﬂ“‘:i'
B
v
.lcn‘ .
i

\

LIVRE CINQUIE'ME. 219

TNeft bon deremarquer ici, que fion Ste des par-
ties femblables de deux Grandeurs, les reftes en

Aesone des parties femblables.

Ainfiy, quieftlequartde 12, éantbtéders;
& §, qui eftlequartdez0, drantOréde 20 les
teftes 9 & 1¢ font des parties femblables de 12 & de
20, 4 fcavorr les trois-quarts,

$. Une Grandeur eft dite multiple d'une autre
Grandeur, lorfqu'clle la contient un cerrain nom-
bre de fois précifément ; & celle qui eft contenug
is‘appclle fous-multiple ; laquelle fert de mefure &

‘autre,

AinfiuneLigne de 20 pieds eft multiple d’une
Lignede 4 pieds; & une Lignede 4 pieds eft fous-
multipled’une Ligne de 20 preds 5 parce que com-
me!'une contient, l'autre eft contenué , juftement
¢ fois; & ainfil'une ferc de mefure d I'autre.

6. Des Equimultiples de pluficurs Grandeurs,
cefont des Grandeurs qui conticnnent également
celles dont elles font dites Equimultiples, ou qui
font dgalement mefusdes par ces Grandeurs,

Ainfi deux Lignes , dontl'une eft de 20 pieds,
& l'autre de 15 pieds , fontdquimultiples de deux
autses Lignes, dont!'une et de 4 pieds & l'autse
de 3 pieds: parce que conime 20 elt mefuré 5 fois
par 45 aufli 1 eft mefuré § fois par 3.

1l eft €vident que i 4 des Equimultiples de deux
Grandeurs, on ajotite d’autres Equimultiples de
ces Grandeurs , les Touts feront encore Equimul-
tiples de ces mémes Grandeurs.

De méme, fi des Equimultiples de deux Gran-
deurs!'on 6te des Equimultiples de.ces Grandeurs,
les reftes feront encore équimultiples de ces mémes
Grandeurs , ou leur feront égaux.

7. Raifon, c’eft le rapport qui eft entre deux
Grandeurs de-méme genre, comparées l'unc &
I'autre felon leur quantité.

Les Grandeurs de méme genre, comme font

K - deux

N
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deuxLignes, deux Surfaces, deux Corps, sap

pelient Homogenes.

Les grandeurs de divers genre, corame une Li-
gne & une Surface , une Suzface & un Corps, s'ap-
pellent Heterogenes,

Or le rapport qui eft entre deux Grandeurs de
méme genre, lo&qu'on les compare I'une a lau-
tre, pour fcavoir comment & combien de foisl'a-
ne contient ['autre » oul'autre cft contenué, sap-
pelle Rasfon, -

Et d’autant quon ne peut pas dire comment &
combien de fois une Grandeur eft coptenué dans
une autre qui n'eft pas de mémegenre; cela fait
qu'il n'y a point de Raifon entre des Grandeurs de
divers geore.

Deméme, d’autant que c’eft une proprieté par-
ticuliere aux Grandeurs finies, de pouvoir fervir
-de melure,, & de pouvoir etre mefurdes, & qu'on
“ne peut pas dire qu'une Grandeur infinie contienne
tantde fois une grandeur finie, ni qu'une Gran-
deur finie {oit contenug tant de fois dans une Gran-
deurinfinie: De ld vientaufli qu'il n’y a poiat d¢

- Raifon entre une Grandeur finie & une’infinie, en-
* core qu'on les fuppole toutes-deux de méme geure.

8. Les Termes d’une Raifon, font les deux

Grandeurs que I'on tompare enfemble.
= 9. L'Antecedent d’une Raifon, eft le premier
Tesme des deux que l'on compare I'un d autre.

10. Le Confequentd’une Raifon, eft le fecond
Terme des deux que 'on compare.

Ainficomparant 1§a 10: I'Antecedenteft 15, &
le €onlequenteft 10.

1x. LaRaifond’égalité, eft une Raifon ou I'An-
tecedent eft égal au Confequent.

12. La Raion d’inégﬂité » ¢ft une Raifon od
I’ Antecedent w’elt pas égal au Confequent.

13. La Raifon d'indgalité majeure, eft unc

Raifon ot ' Antecedent eft plus grand que le Con-
fequent. ‘ 14. L2




TG E——————.

a LIVRE CINQUIE'ME 221

G 14, La Raifon d’inégalité mineure, eft une
. Raifon ou I'Antecedent eft plus petit que le Confe-

finetd quent, )

wlt 15. La Raifon Rationnelle, on la Raifon de

nombre dnombre , eft celle oni on peut exprimer
ar nombre combien de fois 1’ Antecedent contient
e Confequent, oucombien de fois il eft contenu
dans le Confequent. Telle eft 1a Raifon qui eft en-

i te uneligne de 6 pieds , & une Ligne de 4 pieds,

| oti I’Antecedent contient le Confequent une fois &

st demye; oucelle qui eft entre une Ligne de 2 pieds, -

o s & une Lignede 4 pieds , ou I’ Antecedent eft con-

e tena deux fois dans le Confequent. f

I 16. La Raifon Irrationnelle, ou Sourde, eft H
celle ot il et impoflible d'cxprimer par nombre 5
combien de fois I'Antecedent contient le Confe- "

quent, ot combien, de fois il eft contenu danAs le &
Confequent; comme la Raifon quieft entre le Coté '
d’un Quarré & (2 Diagonale 5 qui eft telle, qu’en- :
core que chaque Ligne & part air plufieurs parties §
aliquotes, iln'y en a pourtant pas une de celles qui }
mefurenti'une, qui puifle mefurer 'antze ; & ainfi X
on ne fcauroit exprimer par nombre le rapport qui i
eft entreces deux Lignes. I .

17. La quantité d’'une Raifon dindgalité ma- - i
jeure, eft le nombre qui exprime comment &
combien de fois I'Antecedent contient le Confe-,

d ¥ P:/ quent. ‘
i ’.‘][w Ainfi comparant unie Grandeur de 12 pieds avec :
¥ G une Grandeur de 6 picds, la quantité de cette Raifon k

il eft2, dautane que 12 pieds contiennent 6 pieds i
et deux fois ; & cetre Raifon s'appelle Double. De :

" méme, comparant 11 & 4, la quantité de cette '
ilon®* - Raifoneft 3, d"autant que 12 contient 4 trois fois 5 ‘

» & ceue railon s’appelle Triple. Dememe encore, v
.t comparant 121 8 , laquantité de cette Raifon eft iy
L © on&demi, d'autant que 12 contient 8 une £o1s & ,‘;
ot ; demye ; & cette Raifon s’appelle Sefquialtere. &c. i
gk ‘ K3 18. La i
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18. La quantité d’une Raifon d’inégalité mineure
eft le nombre qui exprime comment & combien de
fois I' Antecedent eft contenu dans le Confequent,
ou quelle partie il eft du Confequent. :

Ainfi comparant une Grandeur de 6 pieds, avec
unede 12 pieds , la quantité de cerre Raifoneft un
demi, parce que 6 pieds font la moitié de 12 pieds;
& cette Raifon s'appelle Sous-double. De méme,
comparant 44 12 , laquantité de cette Raifon eft
untiers, d’aurant que 4eftle tiersde 12 ; & cene
Raifon s’appelle Sous-triple.  Etde méme encore,
comparant $4 12, laquantité de certe Raifon eft
deux-tiers, d’autant que 8 font les deux-tiersde 12;
& cetee Raifon s’appelle Sous-fefquialtere.-

Parld, ilparoit que deux Raifons font égales,
lorfque ' Antecedent de I'une contient fon Confe-

uent, comine ’Antecedent de I'autre contient le
gcn ; oubien lor{que I’ Antecedent del'une eft con-
tenudans fon Cenfequent, comme |’Antecedent
delautre eft comcnuzans le fien. i

Ainfi la Raifon de 153 10 eft égale 4 laRaifon
de 12 4 8; parce quecomme I § contient 10 unc
fois & demye , de méme 12 contient 8 une fois &
demye. - - :

-"Mais une Raifon eft plus grande qu'une aurre,
Yorfquel'Aatecedent de la premiere contient plus
de fois fon Confequent, que!l’Antecedentdela fe-
conde ne contient le fien ; ou bien lotfque I'Ante-
cedentde la premiere eft une plus grande partie de
fon Confequent, quel’Antecedent de la feconde ne
Yeft du fien. .

Ainfi la Raifon de 15 & §eft plus grandequela
Raifonde 123 6; parceque I Antecedent 1 con-
tient fon Confequent §, trois fois ; au lieu que
I’ Antecedent 12 ne contient fon Confequent 6 que
deux fois. Tout au eontraire, la Raifonde 6 & 12

lus grande que la Raifon de § & 15 ; parce que
rAmecedcpt 6 cft la moiti¢ de fon Confequent 125

N . au
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au lieu que "Antecedent § n'eft que le tiers de fon
Confequent 15. . ,

19. Proportion, c’eft la reflemblance ou I'éga-
Lité de deux Rajfons.

Ainfiil y a proportion entre ces quatre Grandeurs,

1§ == 10 = 12 —— 83
parce quelaRaifonde 15 10 eft Jaméme , ou eft
¢gale d’la Railon, de 124 8; ou comme 'on dit
communément , parce que 15 eftd ro, commeis
eltas, :

20. Des Grandeurs proportionelles , font celles
entre lefquellesil y 2 proportion.

Ainftles Grandeurs 1§ —= 10 == 12 —— §,
font proportionnelles ;. car comme 1§ contient 10
une fois & demye, ainfi 12 contient 8 une fois &
demye.

21, La Proportion continué, eft celle ou le
Confequent de la premiere Raifon fert d Antece-
dent 4 la feconde,

Ainfi il y a proportion continug entre ces trois
Grandeurs, 18 —— 12 ~— 8; parceque r8eftd
12, comme 12 cftd 8: o l'on voit que 12, qui
eftle Confequent de la premiere Raifon , eft I'An-
tecedent dela feconde.

22. La Proportion non-continué, eft celle od
I'Antecedent de ' la feconde Raifon eft different du
Confequent de la premiere, oo

Telle ¢t 1a Proportion qui eft entre ces quatre
Grandeurs, 1§ ~— 10 =— 12 —— 8. Parceque
11, qui eft I'Antecedent de [a feconde Raifon , eft
different de 10, qui eft le Confequent dela premie-
re. :

23. Les Termes homologues d'une Proportion,
{ont ceux qui tiennent le mémerang, ou qui font
de méme nom , dans une Proporden..

Ainfi dans la Proportion précedente , les deux
Antecedens 1§ & 12, & les deux Confequentsto
&8, font des-Termes homologues ;. parce qu'ils

X 4 tienuent
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tienuent le méme rang, & ont un méme nom,
dans cette Proportion. :
Remarquez que la Proportion dont ila été parlé
jufques-ici, s'appelle Geometrique; pour la diftin-
fuer d’une autre, qu'on nomme Arithmerique;
aquelle {c rencontre encre trois Grandeurs, dont
la premiers furpaffe la feconde, oueneft furpaffée,
d’une quantité égale  celle dont cette feconde fur-
pafle latroifiéme , ouen eft furpaffée; oubienen-

tre quatre Grandeurs , dont la ‘fremiere furpaffela .

feconde , ou encft furpailée, d'unequantité égale
3 celle dont la troifiéme furpafle la quatriéme, on
en cft furpafide.

Ainfi la Proportion qui fe rencontre entre ces

trois Grandenss , 16 —— 12 —— 8, eft unePro-
portion Arithmetique 5 parce que comme lapre-
miere furpafle la feconde ce 4, de mémeaufhi lafe-
conde furpaflelatroifiéme de 4. :
Ainfi la Proportion qui f{e rencontre entre ces
«quatre Grandeuss, 1§ =—— 10 —— 7 —— 1, ¢ft
encore une Proportion Arithmetique ; parce que
comme la premiere furpafle la feconde de g, de
sméme aufli la troifiéme (urpafle laquatriéme de §.
. Comme la Proportion Geomerrique eft 1a prin-
cipale ,’ & d’un plus grand ufage que la Proportion
Arithmetique, c'eft auffi de celle-13 dontnousen-
" tendrons parler , quand nous parlerons fimplement
de Proportion.
24. Conclure en Raifon Inverfe, ou en chan-
cant les Termes, c'eft de quatre Grandeuss qui
{ont proportionnelles , tonclure que le Confequent
de lapremicre Raifon eft 4 fon Antecedent , comme
le Confequent de la fecondeeft aufien. Ou, cequi
eft l]a méme chofe, ceft changer les Termes des
Raifons , & faire que le Confequent deviennel’An-
tecedent, &I'Antccedent le Confequent.
Ainfi,aprés avoir montré que 15 cit & 10,comme
12efta8: fi I'on vient & dire, Jonc 1o eftdg,
- . : comme
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comme 8 eft 2 12 : cela sappelle conclure en Raifon
inverfe. :

Or il eft évident que fi quatre Grandeurs font
};roportionncllcs » clles font encore proportionnel-

esen Ratfon inverfe. Cars’il eft vrai quel’ Antece-.

dent de la premiere Raifon contienne fon Confe~
quent, de méme que I'Antecedent de Ia feconde
contient le fien: il eft vrai auffi quele Confequent
de Ia premiere eft contenu dans fon Antecedent ,
de méme que le Confequent de la feconde eft con-
tenu dansle fien. .

Ou bien au contraire, fi I’ Antecedent dela pre-
miere Raifpn eft contenu dans fon Confequent , ‘de:
méme que I'Antecedent de la feconde eft contenu
danslefien: il eft vraiaufli que le Confequentde
la premiere Raifon contient {on Antecedent , de
meme que le Confequent de la feconde contient le.
fien. Carcontenir & étre contenu font termesrela-
tifs, qui sentendent & qui s’expliquent I'un par-
Fautre, : ,

2§. Conclureen Raifon Alrerne , c’cft de quatre.
Grandeurs qui font proportionnelles , conclure que
P'Antecedent de a premicre Rajfon et Z1'Antece-
dent de la feconde, comme le Confequent de Ia
premicze eft au Confequent de la feconde.

Ainfi , aprésavoir montré que 1§ eft 4 10, com<
me12eftas; fil'onvienrd dire, donc rgefta 12,
comme 10 eftd 8 : cela s"appelle conclure en Raifon
alterne. ]

- Quelques-uns eftiment que fuppofé que quatre
Grandeurs {ojent propottionnelles, il cft dvident
qu’on (pcut conclure qu'elles font propoftionelles
en Raifon alterne, . ’ : ;
. Neanmoins , il fout remarquer qu'on ne peut
valablement conclure en Raifonalrerne, 4 moins
queles quatre Grandeurs ne foient de méme genre.
Cir parexemple, {ion fuppofoit qu’une Ligne fis
auncautre Ligne, comme une Superficie cft 3 une

K " autre
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autre Superficie : on ne pourroit pas pour cela con-

-clure quela premiere Ligne feroit 4 la premicre Su-

perficie, comme la feconde Ligne eft 4 lafeconde
Superficie ; éranr évident , par ce qui a-étédicci-
deflus, qu'il n'y a point de raifon d'uneLigned
une Superficie. .

26.. Conclure en compofant , c'eft de quarre
Grandeurs qui {ont proportionnelles, concluse que
la fomme de I'Antecedent & du Confequentde 2
premiere Raifon, eft au feul Confequent decette
premiere Raifon, comme la fomme’ de I'Antece-

dent & du Confequentde la feconde Raifon , eftan .

feul Confequent de cette feconde Raifon,

Ainfi, aprésavoir montré que 1 eftd 10, com-
me 12 cft 48; fil’onviencd dire, doncageftd
10, comme 20¢ftd 8 : eclas’appelle conclure en
compofant. ‘ :

Or il eft évident que fi quatre Grandeurs font
proportionelles , on peut conclure en compofant,
qir'elles {ont aufli proportionnelles. Car conclure
¢n compofant, n'eft autre chofe quecompofer de
nouveaux Antecedens ; qui contiennent lenrs Con-
fequens une fois plus que les premiers Antecedens
ne les contenojent. Or, par-la fuppofition, les
premiers Antocedcps. contenoient dgalement leurs
Confequens. Do il fait, que lesnouveaux An-
tecedens les doivent encore contenir également ; &

-ainfi ces quatre Grandeurs doivent étre encore pro-

portionnelles.

27. Conclureendivifant, c’eft dequatre Gran-
deurs qui font proportionneltes, conclure que
P‘cxcczgu premier Antecedent par-deflus fon Con-
fequent , eft 4 fon Confequent, comme I'excez i

fecond Antecedent par-deflus fon Confequent

aufli 4 fon Confequent.

Ainfi, aprésavoir montré que 15 eftd 10, com-
me1z2eftd 8; fil'on vient ddire, donc g eftd 1o
gznmc 4 efta8: cela s'appelle conclure en divi]-l

t.
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Teftencoge évident que fi quatre Grandeurs font
proportionelles, on peut conclure’ en divifant,
qu'clles font aufli proportionnelles. Car conclure
en divifanr, n'eft autre chofe que compofer de
nouveaux Antecedens, quicontiennent leurs Con-
fequens une fois moins que les premiers Antece-
dens ne lescontenoient.  Or, par la fuppofition,
les premiers Antecedens contenoient également
leurs Confequens. Do il {uit que les nouveaux
Antecedens les doivent encore contenir également s
& ainfi ces quatre Grandeurs doivent étreencore
proportionnelles.

18. Conclure par converfion de Raifon, c’eft
de quatre Grandeurs qui font proportionnelles ,
conclure que |’ Antecedent de la premiere Raifon eft
i fon excez pat-deflus fon Cenfequent, comme
I’ Antecedent de la feconde eft 4 fon excez par-deflus
le fien, :

Ainfi, aprés avoir montré que 15 ¢ftd 10, com:
me 12 eft 4 8; fil'onvientadire, donc 1geft 3
§, comme 12 eftd 4: cela s’appelle conclure par
converfion de Raifon.

Ileft encore évident que fi quatre Grandeurs font

‘proportionelles ; on peur conclure par converfion

de Railon, qu’elles font auffi proportionnelles. Car
puifque, parfuppofition, les Antecedens contien-
nent également les Confequens , c’eft une necefli-
té que les Confequens foient des parties femblables
des Antecedens. Si donc on 6teles Confequens des
Auntecedens, fes reftes feront encore des parties fem-
blables des mémes Antecedens ; & par confequent
les Antecedens les contiendront également , & la

Raifon qui {era entr’eux fera femblable.
29. Raifon compofée, ¢'eftune Raifon dont Ia
juantirc’ refulte de la multiplication de la quantité

e plufieurs autres Raifons.

Pour bien entendre cette Definition, confiderez
par cxeple ces trois Grandeurs, 24.6. 2 & Ie-
K mas-
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marquez que la premiere érant quadruple de la fe-
conde, & lafeconde dtant triple de Ia troifiéme,
& par confequent Ja quantité dela Raifon de la pre-
miere d lafeconde érant 4, & celledela feconded
latroifiéme étant 3 : il eft vraide dire, que lapre-
micre Grandeur, comparée 4 latroifiéme, encft
le quadruple du triple, oula contient quatre-fois
trois-fois » c'eft 4 dire douze-fois. Si bien quela
quantité de laRaifon de la premiere Grandeurd
la troifiéme elt 12. Or cette Raifon dodecuple,
ui refulte de la multiplication des quantitez des
eux Raifons particulicres, 4 & 3,¢ft dite compofée
de ces deux Raifons. _

Il fuicdeld, ciue {i on difpofe 4 difcretion rantde

Grandeurs que 1'on voudra: la Raifon de lapre-
miere a laderniere fera compofée de toutes les Rai-
fons moiennes & particulieres, qu’ont entr’clles
zoutes ces Grandeurs , étant compardes de fuite
Tunca l'aucte, - -Ainfi, ayantdifpoféd difcretion
ces quatre Grandeurs , 24.6. 3. 12: la Raifon de
243 12, { qui eft une Raifon double, ) eft compolée
decellesde 243 6,de 64 3, & de 3d 12, Erdehair,
multipliant 'un par P'autre 4,2, &%, (quifont
les quantitez de ces Raifons, ) :Je produit, quielt
2., cftlaquantitédelaRaifonde244 12,
- Remarquez,que comme le méme produjt qui re-
fulte de la:multiplication de deux nombres, peut
refulter dela multiplication de deux autres: auflt
pne méme Railon peut étre compofée de plufieurs
Raifons differentes. Ainfi, par exemple, la Raifon
dodecuple, quenousavons veu ci-deflus écre com-
polde de la quadruple & dela triple, peutaufliére
compofée de Ja fextuple & de la double.

Maintenant , files Raifons qui fe trouvent entre

lufieurs Grandeurs d’une part, font égales ou
femblables 2 celles qui fe renconirent entre plu-
ficarsautres Grandeurs-d'une autre part, chacune

d lafiennc: il cft évident que la Raifon compo(f;’c
: ’ s
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despremieres Raifous, doit étreégaled la Raifon
compofée des autres femblables ; étant neceflaire
que les mémes quantités on les mémes nombres
multipliés deux fois, produifent le méme. nombre
ou la méme quantité.

Ainfi, fil'on fuppofe d’unc part ces trois Gran-
deurs, 24. 6. 2. & d'autre part ces trois autres
Grandeurs , 36.9. 3 ; entre lefquelles les mémes
Raifons , fcavoir la quadruple & triple, fe ren-
contrent : c’eftune neceflicé gue laRaifonde 24 &
a, foitfemblabledla Raifonde 364 3 5 }:»uifque la
quantité de chacune de ces Raifons refulee dela
multiplicationde 4 par 3. -

- 30. Raifondoublée, c’eft unc Raifon compo-
{de de deux Raifons femblables.

Ainfi fappofant trois Grandeurs continu€ment
proportionnelles, telles que font celles-ci , 64. 16.
43 Fuis comparant la premiere a lartroifiéme: la
Railon qui ferrouve entre ces deux Grandeurs, 64
& 4 {laquelle ey compofde des deux Raifons fem.-
blablesde 644 16, & d& 163 4, ) s'appelle Raifon
doubléede 644 16. - . -
31. Raifontriplée, c'eft une Raifon compofde
Ezmblab!cs. -

Ainfi , fuppofant quatre Grandeurs continué-
ment proporuonnelles , comme font les fuivantes
64.16. 4.1 ; puiscomparant la premiered la qua-
triéme: I Raifon qui fe trouve entre ces c(l]cux
Grandeurs, 64& 1 , (laquelle eft compofée des
trois Raifons femblables de 644 16, de16d 4, &
de4dx,) s'appelle Raifon triplée de 644 16.

32. Proportion ordonnée, c'eft l'arrangement
de plufieurs Grandeurs d’une part, & d’autant
d’aurres Grandeurs d'une autre part, difpofées de
telle forte , que la premiere da premier ordre foie
alafeconde, comine lapremieredu fecond ordre
cft 3 la feconde ; puisla {feconde du premier ordre 2
latroifiéme, comme lafeconde dufecond ordre a 1a

g K 7 : troi-

S



230 ELEMENS D’EUCLIDE.

troifime ; & la troifiéme du premier ordre 4 la
quatriéme, comme la troifiéme du fecondeft 4 la
quatriéme , & ainfi de fuite.

“. Ainfi, ayant mis d’une part les quatre Grandeurs
fuivantes, 12. 4 2. 8. & d’autre part ces quatre au-
tres, 30. 10. §. 20. qui font difpof€es detelle forte,
que la premiere 12 eft 4 lafeconde 4, commels
premiere 30 eft 4 lafeconde 10 ; que la feconde 4
eftd latroifiéme 2, commela feconde 10 eftd la
troifiéme § ; & quefa troifiéme 2 eft d la quarrié-
me 8 , comme la troifiéme § eft 4 la quatriéme 20:
cérarrangement sappelle Proportion ordonnce.

33. Proportion troublée, c’eft I'arrangement
de plufients Grandeurs d’une part, & d"aurant
d’autres Grandeurs d’une autre part, difpofées de
telle forte , que la premiere du premier ordre foit 4
la feconde , comme la penultieme du fecond ordre
eft i la derniere; puis la feconde du premies or-
dre 3 la troifi‘me, commé I'antepenuliiéme du
fecond ordre 4 la penultiéme, &ainfidefuite, -

Ainfi, ayant misd’une part les trois Grandeurs
12. 4. 2. & d’'autre part ces trois autres, 18, 9.3.qui
font difpofées de teﬁe forte , quela premiere 12
a la feconde 4, comme la penuluéme 9 eft dla
detniere 3 5 & quelafeconde 4efti latroifiémez,
commel’antepenultiéme 18 2 la penultiéme 9 : cét
arrangement s’appelle Proportion troublce.

14. Conclure en Ratfon - égale, c'eft (aprés
avoir fuppofé que quelques Grandeurs d'une part,
8z autant d’autres d'une autre part,{ont proportion-
nelles, foiten Proportion ordonnée, foiten Pro-
Po:tion\trouble’q ») conclure que la premiere d'une

arteft 2 la derniere , comme la premiere de l'autre
part eft d laderniere. : .o .
"Ainfi, danslexemple quia été ci-deflus rappor-
té de la Proportion ordonnée, conclure que 13
premiere Grandeur 12 eft 4 la dernicre 8, comme
Japremiere 30 eft  Jadernierc 205 Ou bmi , dans
: ‘exenr
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Texemplede la Proportion troublée , conclure que
la premiere Grandeur 12 eft d ladernicre 2, com-
mela premiere 18 eft 4 Ja dernicre 3 : cela sappelle
conclure en Raifon égale.

11 eft cestain qu'on peut fort bien conclureen
Raifon égale ; c'eft 4 dire qu'on peut fort bien con-
elure , que laRaifonde la premiere Grandeur 3 la
derniered’une part, eft femblable d [a Raifon de 12
premiere Grandeur 4 la derniere de I'antre part.
Car chacune de ces Raifons eft compofée des Rai-
fons moyennes & particulieres qu'tl y aentreces
Grandeurs;; lc[queflcs Raifons font fuppofées éga-
fes, oules mémes, & qui parconfequent doivent
produire une méme quantite,

Ainfi dans cée exemple dela Proportion ordon.
née,12,4. 2.8 3c.10.5.20; laRaifon de 124
8 eft compolée de la Raifon triple, deladouble,
& dela fous-quadruple; & de méme la Raifonde
30 4 20 ¢ft compofée de la Railon triple, de la
double,& de la fous-quadruple,qui font les mémes. '

De méme auffi,dans cét exemple dela Proportion.

troublée, 12. 4. 25 18.9.3; laRaifon de12 4 2
eft compofée delaRaifon triple, & deladoublé;
ou refulte de la multiplication de 3 par 2 : &de
méme la Raifon de 18 4 3 eft compofée de la Rai-
fon double & de la triple ; ou refulte de la multipli-
cationde 2 par 3, qui fontles mémes, & doivent
par confequent produire une méme quantité.
Encore quetoutes les manieres de conclure; dont
ila étd parléci-deflus, paroiffent fort juftes & con-
vainquantes 4 tous ceux qui les cxaminent avecun
peu d'atrention ; neanmoins Euclide ajugd i pro-
pos de les démontrer, auffi bien que quelques au-
tres veritez aufli faciles; & c’elt 4 quoril employe
Ie cinquiéme Livre deces Elemens. Maisil pré{up-
pole les trois Axiomes {uivans, qui & direle vrai
ne font pas plus évidens que les chofes 4 la preuve

AXI O
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AXIOMES.

1. Sidequatre Grandeurs proportionnelles, I'on
prend a difcretion des Equimuluples des deux An-
tecedens , comme aufli des deux Confequens: les
Equimultiples des deux Antecedens feront tofijours,
ou plus grands, ou plus petits, ou dgauxdceux
des Confequens, :

Ainfi, de ces quatre Grandeurs, qui font pro-
portionnelles, 1§.10.12, 8. prenanta dilcretion
des Equimultiples de 1§ & de 12 ; comme auflide
10 & de 8 : fil'Equimaltiple de 14 furpafle 'Equi-
multiple de 10 ; I'Equimultiple de 12 farpaflera
I'Equimultiple de 8: ou bien fiI'Equimuluplede
1geft e;gal al Equimultiple de 10 5 | Equimultiple
de 12 fera auffi égal a 'Equimultiplede 8: ouen-
fin, fi I'Equimultiplede 1§ eft moindre que I"Equi-

multiple de 10; "Equimultiple de 12 fera aufi’

moindre que 'Equimultiple de 8.
. 2. Tout au contraire , {i quarre Grandeursfont
telles , qu'en prenant 4 diferetion des Equimulti-
ples de la premiere & delatroifidme, ceftidire
des deux Antecedens; & deé la feconde, &dela
guatriéme, c’elt 4 dire des deux Confequens: il
arrive que PEquimulriple de la premiere ne puifle
jamais €tre égal d 'Equimultiple de la feconde,
ans que I'Equimultiple de la troifiéme nefoitaufli
égala l’Ec{_uimultiple de la quatriéme: Ou quel'E-
uimultiple de la premiere ne puiffe jamais furpa-
?er I'Equimultiple de la feconde, fans quel'Equi-
multiple de latroifiéme ne furpaffe celur delaqua-
* triéme: Ou enfin,que 'Equimalriple de la premiere
ne puifle jamais étre moindre que 1"Equimuliple
de lafeconde, fans que 'Equimultiple de la;troi-
fidme ne foic aufli moindre que celui de laquatrié-
me: alors ces quatrc.Grangeurs font porpertion-
nelles. Ainfi, parce que ces circonftances arrivent
' tol-

o
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tobjoursen ces quatre Grandeurs 15. 10. : 12.8.

elles font proportionnelles. »
3. Enfin, fi quatte Grandeurs font telles , qu’en

micre & de 1a troifiéme , comme aufli de la fe-
conde & de la quatriéme , il puifle quelquefois

paflera 'Equimultiple de la feconde, fans que I'E-
quimultiple dela troifiéme furpafle celui dela qua-

proportionnelles ; &ilya plus grande Raifondela
premiered [a feconde, quedelatroifiémea laqua-
triéme, Ainfi ces quatre Grandeurs, 12, 6. 1 7. §.

Raifonde 1246, quede 74 5. Car prenant 4 dif-
cretion des Equimuliples de 12 & de 7, parexem-
ple24& 14, commeauflide 6 & de 5 » parexem-
ple 18 & 14: il arrive que 'Equimultiplede 12,

quel'Equimultiplede 7, fcavoir 14, furpafle 15,
PEquimultiple de s.

YAYAA !

L a "PRoO-

prenant 4 difcretion des Equimultiples de la pre-
arriver que I'Equimultiple de la premiere fur-

triéme : alors ces quatre Grandeurs ne fout pas.

ne font pas proportionnelles ; & ily aplusgrande .

fgavoir 24, furpaffe 18, Equimultiplede 6 ; fans -

P e T
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PROPOSITION I
THEOREME L

S'il y a tant de Grandeurs que Pon voudra
équimnltiples dantant dantres Gran-
deurs y chacunealafienne: commel'une
Jera multiple de Pune 5 ainfi les towes

. [eront mulrsples des toutes.

El fuppofequilyait A G ¥ B E
d’une partfc{cux e -
Grandeurs, {cavoir ¢ 1 D

AB, CD; & d'autre '__'____15__‘ Wy
art deux antres Grandeurs, fcavoir E & F; & que

- deF. Celaérant, je dis que comme ABeft multi-
pledcE, ou CD multiple de F; de méme AB &
CD, prifes enfemble, font multiplesde E, &de
F, prfesaufli enfemble. Pourleprouver,

Concevez que AB foit divifce en trofs parties
égalesAE, fcavoir AG,GH, HB; & CD entrois

arties égales 4 F, fcavoir CI, 1K, KD: cequi
eft poflible, puifque AB & CD font fuppofces
équimultiples de E & de F, Cela pofé:

Puifque AG eftégale AE, & queCleft égaled
T3 il s'enfuir que AG & CI, prifes enfemble, fe-
ront égales 4 E&4F, prifes auffi enfemble. Dt
méme , GH& IK, prifes enfemble , feront ault
égalesa E& 4 F, priles enfemble ; & ainfi de fuite.
Et paice que AB& CD font fuppofées équimuli-
ples de E&deF, & qu'ainfi le nombre des partics
de AB égales & E, eft dgal au nombre des partics
de CD ggalcs 4 F: autant de fois que l'on pourra

FICD- .

AB foit autant multiplede E, que CD eft multiple
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grendre dans AB une parrie égaled E , aurantde
ois on pourra prendre dans AB & CD des parties
€galesa E&AF. Etpar confequent, comme AB
et triplede E, ainfi AB & CD, prifes enfemble,
font txiYIes deE&dcF, prifesaufli enfemble; Ce
qu'il falloitdémontrer.

PROPOSITION 11
THEOREME IL

Si la premiere Grandeur eft autant mul-
tiple de la feconde , gquelatroifiéme eft
de la quatriéme 5 ¢ la cinquiéme en-
core autant multiple de la feconde, que
la [ixiéme Left auffi de la quatrieme :
la Grandenr compofée de la premiere
©de la cinquiéme o [era autant multi-
plede la feconde , gque la compofic de
la trosfiéme &~ de la fixiéme y le [era de
la quasriéme, .

C,DE, F, BG,EH; &quela
premiere AB {oit autant mulriple H
elafeconde C, que la troifiéme DE
Peftdela quatrime F ; & que la cin-'
qui¢éme BG foit encore autant mulri- B
ple de la feconde C, que la fixiéme E
EH l'eftauffi dela quatriéme F. Cela I I
¢rant, je dis que Ia Grandeur compo- ACDF
{ée delapremuere & de la cinquiéme,

JE fuppofe ces fix Grarideurs , AB, G

fgavoir

4
L
]
1
r.
1
‘N
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feavoir AG, cft autant multiple e la fecondeC,
guc la Grandeur DH, compofée de la troifiémeX

e la fixidme, l'eft de la quatriéme F. Pour le
prouver ,

Puifque AB & DE font équimultiples deC & de
F, le nombre des parties que AB contient égalesi
C, citégalau nomgrc des parriesque (3
DE conticnt égales 2 F. Deméme,
puifque BG & EH font encore équi- H

-multiplesde C8& de F, lenombredes

parties que BG contient égales aC,
eft aufli égal au nombre Xcs parties 1B
que EH contient égales 4 F. Sidonc E
aux nombres égaux des parties de AB I I
& de DE , on ajotite les nombres CDF
égaux des partiesde BG & de EH ; il A
s'enfuivra que le nombre des parties que la toute
AG contiendra égales a C, fera égal au nombre des
ardies que la toure DH contiendra égalesd F: c'eft
gdirc ue AG fera autant multiple fc C, queDH
3; F; Ce qu'il falloit démontrer,

555
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PROPOSITION 111
THEOREME IIL

i la.premiere Grandeur eft ausant multi-
ple de la feconde o que la troifiéme Peft
de la quatriéme y €& qu'on prenne des
Equimuliiples de la premiere &~ de la
troifieme: I Equimultiple de la premie-
ve fera autant multiple de la [econde
que I Equimsltiple de la troifieme le fe-
va de la quatriéme.

deurs, A, B, C, D; dont M

lapremiere, 4 f¢avoir A, eft ¢ :
autant maltiple dela feconde B, - 1
quelatroifiéme Cleft delaqua:
riémeD. Je fuppofe deplus, Ky
qu'on ait pris lcls Glrangcurs El & _[ ] It
¥M, équimultiples de la pre- -
miere Aq& dela tfoiﬁt'me C.PCc- EABFCD
laérant, je dis que El eftautant multiple de la fe-
conde B, que FM I'eft dela quatriéme D. Poprle
prouver, ,

Concevez que El (ojt divifde en trois parties ga-

lesa A, fgavoir, EG, GH, HI; & FM entrois

]E fuppofe ces quatre Gran- 1

- parties égales 3 C, favoir FK, KL, LM. Cela

of¢ :

_Puifque EG eft égalca A, & FK €galedC, il
senfuit que EG & FK contiennent autant de fois B
&D, que A & C les contiennent, 1l cn eft de

méme
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méme des parties GH & KL, & ainfi defuite. Of
puifgue la premiere Grandeur EG eftautant muki-
ple de lafeconde B, quelatroi- :
fime FK Teft de la quatriéme e
D & que lacinguiéme GH eft
encore autant multiple de la fe-
conde B, quelafixiéme KL I'eft
de la quatriéme D : il senfuit, & K
par la Propc;)ﬁtion precedente , } I' |
ue la Grandeur EH , compoide
e la premiere & de la cinguié- EABFCD
me, eft aurant multiple de la feconde B, quela
Grandeur FL , compofée de la troifiéme & de s
fixiéme, I'eft de la quatriéme D. Enfuitede ﬂguoi»
prenant EH & FL pour la premiere & la troifiéme
Grandeur , & HI& LM pour Ta cinquiéme & s
fixiéme: on conclurade méme , que EI eft autant
multiple de B, que FM l'eftde D; Celquilfalloir
démontrer.

piesrr

pPRO-
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PROPOSITION 17,

THEOREME 1IV.

: Si quarre Grandeurs [ont proportionnelles,
i © qi’on prenne 4 difcretion des Equi=
M muliiples de la premiere ©° de la troi-
' Jieme 5 comme auffi des Equimultsples
de la feconde ¢ de la guatrieme : il y
aura méme Raifon de I Equimulsiple de
la premiere & P Equimultiple de la fe-
conde qué de l’Equifnultiple delatroie
fieme & l’Equimultiple He_ la qudtrie’m‘g,

E [uppofz que A oitd B, com-
me C eftdD ; & qu'on ait
1p_ris ddiferetionE& F, équi-

mulriples de la premicre A, & de

?.Itroiﬁémec; commeaui G & {]’ I |
> équimultiples de la fecondé " B G
B, & de la quariéme D. Cela E ég gﬂli
fondeE, Equimultiple de la pre- [ ]' I

v miere, 3G, Equimultiple de la
fecondc;‘que de F, Equimulti-
ple de lawroifiéme, 4 H, Equi-
multiple de la quatriéme. Pour le
prouver, L

Prenez I &K, €quimultiples
deE & deF. Prenez auffi L &M, dquimultiples

. de G&deH. Celapofé:
s . Puifque

1]

I
. . e A . K
drant, je disqu'il }'a méme Rai-- l
£
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fuit, parla Propofition preceden-

"multples de A & de C, ceft d

‘fuppofées proportionnelles, De | -
-méme, G & H ¢rant ¢quimulti- : J

"Puifque E, confiderée comme 1
premiere  Grandeur, eft autant
multiple de A, confiderée com-- | . .,
me feconde, que F, troifiéme,
Yeftde C, quauiéme; & qu'on
a prisles Grandeurs 1 & K, €équi-
mulriples de E & de F: il s'en- 1

o
te, que I & K {ont aulli équi- } I

direde 1a premiere & dela troifié-
me des quatre que nous-avons

pisdeB&deD; & L & M
ayant ¢té prifes dquimuliiplesde G & H: il s'eie

fuit que'L & M font équimultiplesde B &deD,

c'eft 2 dire dela feconde & de la quatriéme desque-
tre que nous -avons - fuppolées  proportionnelles.
Par confequent., . par le premicr Axiomedeceli

“vre, fil'Equimultiple I furpaffe I"EquimultipleL,

I'Equimuluple K furpaflera 1'Equimultiple M ;
§'il eft égal, autre fera égal; s'il eft moindre,
Paurre fesa aufli moindre. Cela érant, puifque 1
& K ont été prifes équimulriples de E & de F , pre-
miere & troifiéme des quatre Grandeurs qu'il s'-

it de prouver érre proportionnelles; & quel&

A ont ¢té prifes équimultiples de G &deH, fe-
conde & quatriéme de ces quatre Grandenrs: il
s'enfuit, par le fecond Axicme, quelles font e
effct proportionnelles ; & qu’ainfi il y a méme
Raifon de E 4 G, quedeFaH; Ce qu'il_falloxt
démontrer,

REMARQUE

Par cette méme methode,on pent aifément prou-
ver, que fi quatre Grandeurs {ont proportionm:ilucf:
es

ey by w

- e e o
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dlesferont encore proportionnelles en Raifon in-
verfe. Parexcmpll:, iAeftiB, comme C eft 2
D: on prouvera ailément que Bfera 3 A, com-
meDeftdC. Caraprésavoirpris E & F, équi-
multiples de A & de C, premiere & troifiéme
Granscurs des quatre qui {ont fuppof¢es propor-
tionnelles ; puis G & H, équimuluplesde B& D,
feconde & quatriéme: on conclura, par le pre-
mier AxiomedeceLivre, quefi Ecftégaled G, F
feradgalea H; fi E furpafle G, F furpaflera H;
& fi Eeft moindre que G, F fera moindre que H.
Orficclacttvrai, il eft doncvrai aufli, que fi G
et égale 4 E, H feraégale d F 5 i G eft moindre que
E, Hieramoindreque F; & fi G furpafle E, H
furpaffera auffi F. Confiderant donc maintepant B
comme premiere Grandeur, A comme {econde,
D comme troifiéme , & Ccomme quatriéme ; on
conclura, par le fecond Axiome , que ces quarre
Grandeurs Font proportionnelles en Raifon 1aver-
fe, celtidireque Befta A, commeD et 4 C;
Cequ'il falloic ﬂc'montrcr.

PROPOSITION V.
THEOREME V.

Si une Grandenr eff autant multiple d’une
autre Grandeur , que la retranchée Deft
de la retranchée: le refe [era autant
multiple du refley que la route Peff de
la toute, ’

JE {uppofe qae AB eft autant multiple de CD , que
la retranchée AE I'eft de Ja retranchée CF. Cela
Tonse I. L &ant,

i R _a rn catais ey p————

TRy
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duant, jedisquele refte EB eft antane multiple da
refte FD, que la toute AB I'eft de latonte CD.
Pour le prouver,

Pog)ns que GA foitautantmultiple de FD, que
AE l'eft de lCF » ou que ABl'eftde CD. Il s'en-
fuivsa, parlar. Prop. de
cc Livrc? ue GEl‘crg au- P S
tant multiplede CD, que. .~ C F D
AEleftdeCF, Or ABeft —
{uppoféec antant multiple de CD, que AE P'eft de
CF. Donc GE cft autant muliiple CD, que AB
'eft aufli de CD. Etpar confequent les Grandeurs
GE & AB, qui font équimultiples d’une meme
Grandeur , {ontégales entr’elles.  Sidonc on e
lapartic AE , quileur et commune, le refte GA
fera égal AEB. Or GAa éié poféeautant multiple
de FD, que ABl'e¢ft de CD. Er partanc EB elt
autant multiple de FD, que ABl'cftde CD; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION VI
- THEOREME VL

Si denx.-Grandenrs [ont équimultiples de
deux antres Grandewrs , & qu'on en
resranche des Lquimultiples : les refies
[evont équimnltiples de ces mémes Gran-
denrs , on ils leur feront éganx:

foicnt équimultiples des deux aueres Grandeurs
E&F, & quon en air retrranché AG & CH,
équimultiples des mémes Grandeuys E & F. Cfe}i
PO (Y

]E fuppofe que les deux Grandeurs. AB-, CD,

e ———
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pofé, je dis quelesreftes GB& HD 1B ;
fonr équimultiples de E & deF, ou |. Dr
qu'ils (lieu; font égaux. Pour leproun- G 4
ver, . ..
Puifque AB & CD font équimaulti- I I :
ples de E&deF, il y a dans ABau- 1L
tant de parties égales A E, quilyena AEF C
dans CDd'¢galesa F. Et puifque AG& CH fonr.
auffi équimultiples de E & de F, ily aauffi dans
AG aumnt de parties égalesd E, qu'il yenadans,
CHd'égalesd F. Si donc des deux nombrés égaux
de parues qui font contenu€s dans AB & dans ga >
o Ote les nombres égaux de parties qui font conte-
nués dans AG & dans CH , 1l s’enfuic qu'il reftera
dans GB autant.de parties gales A E , qu'il en refte-
radans HDd'égalesd F. Et par confequent, s'iben’
refte plufieurs dans GB & dans HD , ces reftes fe-
ront équimultiples de E & deF 5 que 'il n'en reftd’
ﬂl}’unc, ces reftes leur feront égaux ; Ce qu'il falloit
émontrer. .

PROPOSITION VII
THEOREME VIL

Les Grandeurs égales ons méme Raifon 4
une méme Grandewr 5 € une méme
Grandeur a méme Raifon 4 des Gran-

-denrs égales,

Efoppofequeles Ao, D,
deux Grandeurs c F ,
A& B font éga-

ls. Cela drane, je B B

dis premicrement quela Raifonde A 3 C eft Ja mé-
: 2 me

e e s
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me que celle de Bd

[N ) IS
C. Pourleprouver, c -
Prenez a difcrerion

les Grandeurs D & B+ En——t—rt

E, équimultiples de Iz premicre Grandeur A, &
de la toifiéme B. Prenez encored difcretion la
Grandeur F, étlluimultiyle de Ia feconde & quatrié-
me C. Celapolé:

Puifque les Grandeurs D & E font équimultiples
des deux Grandeurs égales A& B, elles font auff
égales entr’elles. Et par confequent, fi D eft égaled
¥, Eluicftauflidgale; fi D eft plus grandequeF,
E eft aufli plus grandeque F ; engn fi D eft moindre

neF, Eeft aufli moindrequeF. D'oiil fuitque
Aeft2C, commeBeft 2 C, parle 2. Ax. Cequil
falloit premierement démontrer,

Je dis en {econd lieu, qu’il y a méme Raifande C V

aA, quedeCa B. Carpuifque A eft § C, comme
Befta C: enRaifoninverfe, ( parle Corollairede
Ja4 Prop.de ceLivié,) Cefta A, comme Ceftd
B 5 Ce qu'il falloit aufli démontrer,

S
55
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PROPOSITION VIIIL
THEOREME VIIL

Si dewx Grandenrs [ont inégalesy la plus
grande aura plus grande Rasfon 4 une
méme Grandenr o que la plus petire; &~
an contraire, cette méme Grandesr au-
74 plus grande Raifon 4 la plus petite,
qw'a la plus grande.

£ fappolt que les deux Grandeurs Nty
AB & Cfotenc inégales , &que 1x
' ABfoit la plus grande. Cela
¢uat, jedispremierement que AB G

aplus grande Raifon iD,quC B
n'aaD. Pourleprouver, E

Retranchezde ABla partie AE,
¢galed C. Puisprenez ¥G & GH, l’
équimultiples de AE & de EBderel- 11
le forte que chacune des deux Gran- DF 1Y
deurs FG & Gil {urpatie la Grandeur D, Prenez en-
core la Grandeur IK tellement multiple de D,qu'elle
foir plus grande que FG,mais plus petite que FH.Ox
cela fe peut faire ailément ; car puifque FG furpal®
feD, ileft aifé de multiplier D enforre qu’elle fur-
palle FG, fans qu'elle furpafle FH. Celapofé:

Puifque ¥G & GH font <quimultiples de AE
& deEB, il s'enfuic (parla1.Prop.) queFH eft
aurant multiple de la toute AB, que G I'eft dc
AE, oudefonégaleC,

anﬁdcram donc ici ces quatre Grandeurs, AR
premiere, Dfeconde, C troifidme, & derc’chef

3 D qua-

/

pr v
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D quattiéme ; & que les Grandeurs FH, FG, font
équimultiplesde a premiere AB & de Ia troifiéme
C ;5 &quelKeft é?uimultiplc delafeconde & dela
quatriéme D: Pui{que FH multiple de la premie-
re AB, furpafle IK multiplede Ia fecopdé D, fans
que FG multiple de la troifiéme C, furpafle IK
-migltiple de la quatriéme, quieft la méme D: il
s'enfuir ( parle 3. Ax.) quelapremicre Grandeur

"AB, aplus grande Raifon 4 Ia fecon- ‘H
deD, que la troifiéme Cn'ad la X
quatriéme, c'eft-d dircd la méme

Grandeur D; Ce qu'il falloit d¢-. G
montrer. : B

" "Jedisen fecond liew, que la Gran-
deur D a plus grande Raifon i Ia
pluspetite C, qu'ellen’a 4 la plus ]'
grande AB. Pour le prouver, = - 111

Confiderant maintenant D com- ACDFI
me Premicrc & troifiéme Grandeur, C com-
me {econde, & AB comme quatriéme: Puifque

1K muleiple de la premiere D, furpafle FG multi-
* ple de la feconde C, fans que IK multiplede la
woifiéme D, {urpaffe FH multiple de la quaniéme
AB; il s'en(init (parle 3. Ax.) queDaplusgran-
de Raifon dlaplusperite C, quelaméme D n'ad
la plus grande AB ; Ce qu'il falloit encore démon-
srer.

HEEH0Y
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PROPOSITION IX.
 THEOREME IX

Les Grandeurs qui ont méme Raifon 4 wne
méme.Grandenr , [ont égales enerelless
" celles anxquelles une méme Gran-
denr a méme Raifon 5 [ont anffi égales
entr’elles, ‘

E fuppofe premierement , que lesdeux
Grandeurs A & B ayent méme Raifon
i la mémeGrandeur C. Celaérant,
je dis que cesdeux Grandeurs A & B font
égales entr'elles.
Car fi celan'éroit, il faudroitquel'une 4 5 ¢
fiit plus grande que Pautre. Etcela érant,
ils’enfurvroit,, par la Propofition précedente, que

‘la plus grande auroit plus grande Raifon 4 la Gran-

deurC , que n'auroit la plus petite ; ce quieft con-
tre la fuppofition.- L'une n’eft donc pas plus grande
quel'aucre 5 & par confequent elles font ¢iales.

Je fuppofe en fecond licu, qu’nie méme Gran-
deur, commeC, ait méme Raifon & deux Gran-
deurs, comme A& B, Cela duant, je dis que ces
deux Grandeurs A & B (ont aufli égales entr’elles.

Car ficelan’éoit,, il faudroit quelune fire plus
petite que Pautre, Er cela deant, il s'enfuivroir,
par la Propofition précedente, que la Grandeur C
auroit plus grande Reilon A celle qui feroit plus pe-
tite, qu’cllc n'auroit a la plus grande 5 cequielt

contrelafuppofition. L'une n'eit donc pas plus pe-.
‘tite que l'autre ; & par confequent elles fone égales 5
_Ce qu'il falloit démontrer.

L3 P R O-
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PROPOSITION X
THEOREME X

De denx Grandeurs , celle qui & plus gran-
de Raifon 4 une méme , oft la plis gran-
de's € au contraire y celle & laguelle

" une méme a plus grande Raifon, cf la
plus petise. ' '

E fuppofe premierement , que des deux
Grandeurs A -& B, A a plusgrande
Raifon 3 C, que Bn'a i C. Cela
érant, je dis que A eft plus grande que B.
Pour le prouver, :
Si A n'éroit pasplus grandeque B, il A BC
faudroir qu'elle lui fut égale , ou qu'elle
fite plus petite que B. Si elle lui éroit égale, ils'en-

" fuivroic (parla7.Prop.) que A & Bauroientmé-

me Raifona G ; ce qur eft conrre la fuppofition. 4
n'eft donc pas égalea B. Que fi A ‘¢roirplus periie
que B, il s'enfuivroit, (par la 8. Prop.) que A
auroir moindre Raifoni C, queBn'aiC; cequi
eft auffi contre la fuppofition. " A n’eft donc pasaui
plus perite que B. Par confequent A eft plus grande
que B; Cequ'il falloir démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu, que Caplusgrande
Raifona B, queCn'aiA, Celadant, jedisque
B eft plus petite que A.

Caz fi cela n'éeoit, il faudroit que B fiie dgaled

A, ot qu'elle fir plus grande. Sielle étoit égale,
il s’enfuivroit {parla7.Prop.) qu’il yauroit mé-
me Rafonde CaB, quedeCaAj; cequieftcon

. e
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tre la (uppofition. B n'eflt donc paségaled A. Que
{i B éeoir plus grande que A, if s’enfuivroit ( par
la8. Prop. ) qu'il y auroit plus grande Raifon de C
aA, quede Ca B; cequielt encorecontre la fup-
pofition. B n’eft donc pasaufli plus grande que A.
Par confequent B eft plus perite que A; Cequil
falloir démontres. - : .

PROPOSITION XE
THEOREME XI.

Les Risfons qui font femblables & wne mé-
me, (ont femblables entr’elles,

Efuppofe que A {oitd B, comme Ceft aD; & de

plus, que comme Cefta D, ainfi E foitd F,
*" Celaéuant, je dis quecomme AeftiB, ainft
Ecftd F. Pourle prouver,
Gt Hrpy Ty
Ar—t C ot Eve—
n— Dr— Fr—
Kt Lttt M————piy

Preneza difcretion G, H, I, équimultiples des
Antecedens A, C, E. Prenez de méme a diferetion
K,L,M, ¢quimultiples des Confequens B, D, F.
Cela pof¢ : '

Puifque les quatre Grandeurs A, B, C, D ,-font
propornionnelles, & que G & H fontles Equimul-
tiples dela premiere & de la rroifidme, & queK &
L font les Equimultiples de la feconde & de la
quatriéme : il s'enfuit ( par le 1. Ax.) que G ne
pourra éere égala K, que H nefoitdgalal ; ou

" que G ne pourra furpafler K, que Haefurpafle L 5

ou enfin que G ne pourra étre moindre que K, que
L g Hne
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H ne foit auffi moindre que L. Mais puifqueks
uatre Grandeurs C, D, E, F, font auffi propor.
nionnelles, & que H& 1 (ont les Equimultples de
Ia premiere & de la troifiéme Grandeur, & que L
& M font les Equimultiples de la feconde&deia
quatriéme : il s'enfuic auifi ( parler. Ax.) que M
G —t—t Hr——— J—t—
‘AF— - Cr——t E—
“Pr— Di— R o J—
Ke—t—+— L — ey Mttt
ne fcauroit étre €gal AL, quel ne foit égaldM;
ou que H ne {¢anroic étre plus grand queL, ?uel
all-
roit étre moindre que L, que Ine foir aufli mf)in‘
dre que M. Et partant Gne l;:ourra éure égal ik,
que T ne foit égal M ; ou bien G ne pourraétre
plus grand que K, que Inefoit plus grand queM;
‘ou bien enfin G ne pourra étre moindre que K , que
1 ne foit auffi moindre que M.
Mais G & I {ont les Equimaltiples de la premicr
& de la troifiéme des quatre Grandeurs quiil s'agit
de prouver ¢tre proportionnelles; & K & M font lts
Equimultiples de la feconde & de la quattiéme.
D'ou il fuit (par Je 2. Ax.) que ces quarre Gran-
deurs A, B,E, F, font proportionnelles; c'eftd
dire, que A eft 4 B, commeEcftaF; Cequil
falloitdémontrer. '
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PROPOSITION XIL
THEOREME XIL

- §i tant de Grandeurs que Don vondra font

proportionnelles : -comme U'un des An-
tecedens (era 4 fon Confequent o ainfi
rous les Antecedens pris enfemble feront
4 tous les Confequens pris enfemble.

EiF. Celaérant, je dis que comme l'un des
Antecedens A eft 4 fon Confequent B, ainfi
tous les Antecedens A , C-, E , pris enfemble, fonrd
tous les Confequens B, D, F, prisaufli enfemble.
Pour le prouver , -
P:e‘- Got—t— H T ey

]E fuppofe que A foitd B, commeCeftaD, &

Nz a Ay C Er—
-difcre- -
tionG, B+ D F

H,I1, it Lp—pt Mt

équimultij)ks des Antecedens A, C , E. Prenez de
méme 4 difcretion K, L, M, équimultiples des
Confequens B, D, F. Cela pofé:
" 1 s’enfuic [parla 1. Prop.) qu'autant que la
Grandeur G eft multiple dela Grandeur A , autant
aufli les Grandeurs G, H , I, prifes enfemble, fone
multiples des Grandeurs A, C , E , prifes auflien-
femble; & qu'autant que la Grandeur X eft multi-
plede la Grandeur B, autant les Grandeurs K,L,M,
prifes enfemble, font multiples des Grandears B,
D,F, prifesaufli enfemble. Doailleurs, puifque A eft
iB,commeCeft 4D ; & que G & H font équimul-
L6 tiples
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tiples de la premiere & troifiéme,& K & L équimul-
tiples de lafeconde & quatriéme:: il fuic (par let.
Ax.) que fi G eft égale a K, H fera dgaled L;ouque
11 G furpafle K, H furpaflera L; ou enfin quefi Gelt
moindre que K, Hferaauffi moindre que L. Maig
puifque CeftaD, commeEeftdF; &queH&|

font é- G—t—t—t H —t—tmg T tomt——tpt

quimul- 5, C st E—
uplesde .-
Ia pre- B Dt Fr—

miere  Kr——t Lt Mp—mii—

& delatroifiéme de ces Grandeurs, & L & M équi-
multiples de la feconde & de la quatriéme: Hne
fcauroit aufli écre égale 4 L,que I ne foit égaled M
ou bien H ne fgauroit {urpafler L , que I ne furpalle
M ;ouenfin Hne ISauroit étre moindre que L, que
1 ne foit aufli moindre que M. Par confequent Gne
fcauroir étre égaled X, queG, H, I, prifes en-
femble, ne folent auflidgalesaK, L, M, prifes
auffi enfemble ; ou bien G ne f¢auroit furpaffer K,
que G,H, 1, nefurpaffentX ,L, M; ouenfinG
ne fgauroit érre moindre que K, queG, H,I, ne
foient moindres que K, L , M. Mais G d’une part,
&G, H, 1, d'autre ‘part, font équimulriplesde
la premicre A, & de latroifiémeA, C, E, des
quatre Grandeurs qu’il s’agit de prouver étre pro-
portionnelles ; comme aufli K d’une part, &K,
1., M, d’autre pare, {ont €quimultiples dela fe-
conde B, &delaquatriéme B, D,F, de cesqua-
tre Grandeurs. D'od il fuit { parle 2. Ax. ) qu'el-
les {ont proportionnelles ; & ainfi, que comme A
eftd B, amnfiA, C, E, prifesenfemble, fontd
B, D, F, prifcsaufli cnl‘gmblc ;Ce qu'il falloi
démantres. L

P RO
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PROPOSITION XIII
THEOREME XIIL

Si la premiere Grandeur eft & la fecon-
de , comme la troificme eff a la qua-
triéme 5 mais que la troifieme ait plus

. \ vy
grande Raifon 4 la quatrieme, que la
cinquiéme 4 la fixieme: il y aura anffi
plus grande Raifon de la premiere 4 la
feconde, quede la cinguieme 4 la fixié-
me,

JE fuppofeles fix Grandeurs A, B, C, D, E,
F, & que 1a premiere Afoitd la feconde B,
comme la troifiéme C eft 4 laquatriéme D;

mais que la Raifon de €4 D foit plus grande que

celle de la cinquiéme E dla fixiéme F. Celadtant,
jedisque Aaplus grande Raifon 4 B, que E na
aF. Pourle prouver, -
Gttt Hbrd—tt T Pttt
Ar——y Cremy Er—t
D Dt “Fr— .
Puifque A et 3 B, comme CeltdAD; ils'en-
fuic (parle 1. Ax. ) qu'en prenant d difcretion des

Equimultiples de la premiere & troifiéme Gran-

deur, & des Equimultiples de la feconde &dela.

?uatriémc: jamais I'Equimultiplede C ne furpaf-

era'Equimultiplede D, quelEquimultiple de A

{)'Equimulnple de B. Mais puifqu'ik
Lz = yepls
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‘y aplus grande Raifonde C 4D, quedeEaF; fi
‘on prend 4 difcretion des Equimaldples de b

premicre & de la troificme , & des Equimolii-

ples de Ia feconde & de la quacriéme : il fe
rourra faire que I'Equimultiple de C farpaffen
'Equimultiple de D , fans que I"Equimultiple &
E furpafle 'Equimultiple de F. Partantil fe pourn
faire aufli qu'ayant pris a difcretion des Equimuli-
G r———t—+— g+
A—r—— Cr—r— Bttt
Dr— D— Fi—t
Kr—t—t—a Li——— Mt

plesde A& deE, (quifontlapremicre & la tror
fi¢me des quatre Grandeurs qu'il s"agic de proues
n’étre pas proportionnelles, ) & de méme dis
Equimblriples de B & de F, quifonta feconde &
la quatriéme:: il fe pourra, dis je, faire que [E-
quimultiple dela premiere A furpaflera PEquimul-
tiple de la feconde B, fans quel’Equimultiple
{a troifiéme E urpafle I"Equimnulriple de la quarié-
me F. Dot il fuit (par fe 3. Ax.) quilyaps
grande Raifon de A 3 B, quedeEaF; Cequil
falloit démontrer:

7

P
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PROPOSITION X1/.

THEOREME XIV.

Si de guatre Grandeurs proportimmlle:,
la premiere eft plus grande que fa trof=
fiéme: la feconde fera aufli plus gran-
de que la guatriéme 5 fi égale 5 égale 5

. fi moindre, moindre,

E {uppofe que les quatre Grandeurs
A, B, C, D, foient proportion-
nelles, & premierement que la pre-
miere A {oit plus grande que latroific-
e C. Cela étant , je dis quela (econde
Beftauffi plus grande que la quarrié- ABCD
me D. Pour leprouver,

Puifque Aeft plus grande que C, il y a plus gran-
deRaifonde A3 B, quedeCdB, parlasg. %rop;
OclaRaifonde Ad Beftla mémequecelle de C &
D, par fuppofition. 1I y 2 donc auffiplus grande
RaifondeCdD, quede€ 2 B. Et partant (par
lato.Prop.) Dferaplus éactite ue B, ou B plus
grandeque D ; Ce qu'il falloit :ile’montrcr.

Jé fuppofe en fecond lieu, que de
ees quatre Grandeurs proportionnelles
A, B, C,D,lapremierc A foit égale
3 la troifiéme C. Cela drant, jedis
que laé{'ccondc B cﬁ aufhi dgaleala

uatriéme D. Pour le prouver’,

9 PuifqucAc&égaleaFC » Hyameé- ABCD

meRaifonde AdB, quede CdB, parla 7. Prop.

©Or I Raifonde A 4 Beftlaméme que cellede Cd
D. 1l ya dong aufli méme RaifondeCiD, qg:

o

- Eomoe
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deC d B. Ec partant (parlag. Prop. ) lesGran
deurs B & D fontégales ; Ce qu'il falloitdémon
trer. '

Je fuppofe enfin que de ces quatre ,
Grandeurs proportionelles A, B, C, I \
D, lapremiere A foit moindre que |
Ia rroitgc’me C. Cela érant, je dis
que Ja feconde B eftaufli moindre que
laquarriéme D. Pour le prouver, 4 BCD

Puifque A eft moindre que C, il y
aura moindre Raifon de A 4 B, quede Ci3B,
par la 8.Prop. Or la Rilfonde A 3 Beft laméme

que celle de C a D. 1! y aura donc -aufli moindre

Raifonde Ci D, quede Cd B. Etpartant (parh
10. Prop.) B f¥ra moindre que D ; ‘Quieft toutce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION X/
THEOREME XV

Si dewx Grandeurs [onr équimltiples de
denx amtres Grandewrs g elles [ermt
entrelles comme les Grandewrs dos o~
les font e’quimultiplé:.

J’E fuppofe que les deux Grandenrs B

AB, DE, foient équimulriples des E
deux autres Grandeurs C & F; ('gav"oir G

AB autant multiple de C,que DE I'eft H
de¥. Celadtant, jedisque ABefta I
DE,comme Cefta F.Pour'?: prouver,

Puifque AB & DE font équimulti- FD
ples de.C &deF: ilyadans AB aupant de paties
égalesa C, qu'ilyena dans DE d’égales 3 F. Done

. , {pac
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{parla7.Prop. ) la premiere des pasties de ABa
méme Raifond fa premiere de DE, que la feconde
deABilafecondede DE , & que la troifiémeadla
troifiéme, & ainfi de fuite, s'ilyen a; & certe
Raifon eft 1a méme que celle de CaF. Deplus,
puifque nous avons dans AB plufiears Grandeurs

ui (}ont toutes en méme Raifon d autant d’autres
nsDE : il s’enfuit ( parla 12. Prop.) quetoutes
les partiesde AB priles enfemble , font 4 toutes les
patties de DE puifes aufli enfemble, (cequicltla
méme chofe que la toute AB eftdlaroute DE,)
comme une feule partic de AB eft 4 une fenle partie
de DE. Or une Feule partic de ABa été montrée
érre & une feule partie de DE, comme Cefta F.
Partant AB et dDE, comme CefltdF; Cequ'il
falloit démontrer. '

1

PROPOSITION XVI
THEOREME X VI

Si quatre Grandenrs [ont propertionnelles
elles le (eront encore en Raifon alrerne,

JE fuppofe Bttt G ettt

que A foit 5
a B, com- C
me CeftaD. Br— Dr—

Celaéuant,je  Fr——toet Hr——tey
dis que ces Grandeurs fonrencore proportionnelles
enRaifonalterne ; ceftd dire que A¢ftd C, com-
meBefta D. Pourle prouver,

Prenez des Equimnltiples tels qu'il vous plairade
A & de B,comme par exemple E & F. Prenez enco--

re des Equimultiples tels auffi qu'il vous plairade
C&deD, commeG & H. Cela polé: 1
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“Ils'enfuit ( par la Prop, précedente) queEchd

F, comme Aeftd B; &que Geftd H, commeC

.ftdD. Or parlafuppofition, AeftdB, comme

“Ceft a D. Er——t——A G —t——t—t

Partant { par
la 11. Prop.) A g
E eft a F, Br—— D=

‘comme G et Fr—toi Hi—p—t—

a H. D'ou il fuit (par la 14. Prop.) quefiEet
-plusgrandeque G, F fera plus grande queH; f
égale, égale ; fi moindre, moindre, Oreftilque
E & F font les Equimultiples de la premiere & dels
‘troifiéme des quarre Grandeurs qu'il sagit de prov-
-ver étre proportionnelles; & que G & H font les
Equimuleiples de la {econde & d= la quatriéme.
Donc ( par le 1. Ax.) ces quatre Grandeurs font
proportionnelles. Et ainfi il y améme RaifondeA
aC, quedé BaD; Cequil falloit démontrer.

"PROPOSITION XV

THEOREME XVIL

Si des Grandeurs compofées font propor-
tionnelles y en divifant elles [eront axfs
proportionnella.

E fuppofe que AB efta BC, comme DE et 4 EF.
Cela érant, jedisqu’en divifant elles feronten-
core proportionnelles ; c'eft a dire qu'il yaun

méme Raifonde AC4 CB, quedeDFaFE. Pour
leprouver, .
Prerez 3 diferetion les Grandeurs GH & IK?

“dquimultiples de AC & de DF. Puis prenez HL&

KM, équimultiples de CB & de¢ FE , & antant
. mul-
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multiples de ces Grandeurs, que GH & IK lefont de
AC 8 de DF. Prenez derechef 2 difcretion LN &
MO, équimultiplesde CB 8 de FE. Celapof¢:

» Puifque GH & HL font équi- NI
multiples de AC & de CB : il "'} o
senfuir {par la 1. Prop.) que T
GL fera ;u}:ant mul:ipi?dc AqB N L i
que GH l'eftde AC. OrGHeft ¥l K
autant multiple de AC, queIK BEYV
leftde DF. Donc GLeft antanr 1 1clg
multiplede AB, que IK I'eftde
DF. D'ailleurs, IK & KMfone 1 ,
¢quimultiples de DF & d¢FE. G A DI
Douc (parla1.Prop.) autant que IK eft multiple
de DF, autant IM eft multiple de DE. Et par con-
fequent GL & IM s’enfuivent équimulriples de AB
&de DE, qui font fa Fremicrc & latroifiéme des
quare Grandeurs qui {ont {uppofées proportion-
nelles, DeplusHL, confiderée comme premiere
Grandeur, eftaurant multiple de CB feconde , que
XM troifiéme left de FE quatriéme ; & LN, cin-
uiéme Grandeur , eft avranc mulirle de CB
econde , que MO, fixiéme Grandeur, Veft de
FE quatriéme. Partant { par la 2. Prop. | HN
fera aurant multiple de CB, queKOU'eftde FE;
celtd dire que HN & KO font encore €quimulri-
ples de la feconde & delaquatri¢me Grandeur des-
quatre que nous avons fuppofies étre proportion-
nelles. Ainfi (parle1. Ax.) fi GL eft égale 4 HN,
IM feraégale AKO; fiGL furpaffe HN, IM fur-
paflera KO 5 & fi GL eft moindre que HN, IM
fera moindre que KO. C'elt pourquoi en retran-
chantdesdeux Grandeurs GL & HN, la partie HL,
ui leur eft commune ; & desdeux GrandeursIM ,
&KO, lapartic KM, qui leur eft auffi commune :
il fera encore vrai de dire,que i GH eft égale A LN,
IK fera égaled MO 5 fi GH fyrpafle LN, IK fur-
palfera MO; & fi GH et moindre que LN ,1IK
T fera

T EEES——_
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fera moindre que MO. MaisGH \jp

& 1K font les Equimultiples de Fo
la premiere AC,& de la troifiéme L ] !

DF¥, des quatre Grandeurs qu'if M
s"agit de prouver éwre propor- H} X

tionnelles; & IN & MO font | B E

auffi les Equimulriples de la fe- | i¢ Ft

conde CB, & dela quatriéme

FE. Donc ( par le 2. Axiome )

ces quatre Grandeurs fontpro- * G A D [‘
rtionnelles. Et ainfiil y améme Raifonde £Ci
B, quede DF & FE ; Ce qu'il falloit démonter,

PROPOSITION XVII
THEOREME XVIIL

Si des Grandeurs divifées [ont proportion- -

nelles , en compofant elles feront enco-
re proportionnelles.

a la Grandeur BC, comme la
¥ Grandeur DE eft 4 la Grandeur F
EF. Celaéuant, je dis qu'en compo- 1B |G
fant, ces Grandeurs feront encore pro- 0y
portionnelles ; c'eft 4 dire, quecom-
me AC fera 3 BC, ainfi DF feraa EF.
Car i cela n*¢roit, il faudroit que
AC fit 3 BC, comme DF eftdune A D
autre Grandeur que EF. Pofons, fi
vous voulez , que cette autre Grandeur foit GF;
auquel cas ( par la Prop. précedente ) il senfui-
vroit » en divifant , que comme AB eft 4 BC,
ainfi DG feroit 2 GF. Mais comme AB eft i BC ,
ainfl

"E fuppofe quela Grandeur AB foit C.

e s ey PR T3 e, A o BT
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ainfiDEcft & EF, par fuppofition. Partant ( par
la 11. Prop. ). DG feroit 4 GF, comme DE eft
a EF. Or DG, ?ui cft la premierede ces quatre
Grandeuss , eft plus grande que la troifiéme DE.
Donc {parlaiy.Prop.) lafeconde GF feroit plus
grande que laquatriéme EF ; & ainfi la partie feroit
plusgrande que le Tout ; ce qui eft impoffible. 1l
eft doncimpoffible que comme AC efta BC, ainfi
DF foit 3 une autre que EF.Er partant AC eft 3 BC,
comme DF eft A EF ; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XIX

THEOREME XIX

Si le Tout eff an Tout, comme le retran-
ché aw retranché: le refle (era auffi an

refle y comme le Tout eft an Tour.
!
Efuppofe quele Tout , .
ABP Pcf,oit(1 au Tout A C B
DE, comme le re-
tranché AGC eft au re- 102——-—?——?
tranché DF. Cela éuant; je dis quele refte CBeft
au refte FE, comme le Tout AB eft au Tout DE.
Pout le prouver, :

Fuifque ABeftd DE, commeACeftd DF: en
Raifonalterne , AB fera 3 AC, comme DE eft 3
DF, par la 16. Prop. Et en diyifant, CBferad
AC, comme FE eft 4 DF, par la 17.Prop. Et
derechefen Raifon alterne , CBferai FE, comme
AC cft 3 DF. Or ACefti DF, comme ABefta
DE, pat fuppofition. Donc CBefta FE, comme
ABefta DE. Etainfi, file Tout&c. Cequ'il fal-
loit démontrer.

R

RS
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REMARGQUE o

On démontre ici la verité decette maniere de
conclure, que nous avons ci-devant appellée par

_converfion de Rasfon. Suppofons par exemple,

que ABcft 4 CB, comme DE eft dFE. Cela étant

je dis, parconverfion de
Raifon, que AB ferad % S C, 3
AC, comme DE eft i P F E

DF. Car puifque ABeft +————————
4CB, comme DEeft 4 FE : endivifant, ACfkn{
CB, commeDFelt AFE. Eten Raifon inverfe,
CBferaa AC, comme FE eft 4 DF. Et derechef
en compofant, AB fera AC, comme DE ¢t d
DF; Cequ'il falloit démontrer,

P RO




M

LIVRE CINQUIEME. 263
PROPOSITION XX.
 THEOREME XX

S; trois Grandewrs d'une part, €~ trois
dune aure s prifes dewx 4 denx en
. Proportion ordonnee , [ont en méme
Raifon; © quen Raifon égaleyla pre<
miere d'une part [vit plus grande que
la troifieme: {a premierede Pautre part
* [era auffi plus grande que la sroifiimes
fégale, égaley fi moindre, moindre,
YE fuppofe que les trois

Grandeurs A, B, C,
d'une part, & lestrois D » I : I

E, ¥, d'aure part, foient
Rropor:iionnslles enﬁl’r:(:{gor—
tion ordonnée 5 ceft adire,
gucAfoitiB, comme Deflt ABC DEF.
a E; & que B foit 2 C, ¢commeEefta F. Cela
érant, je dis premierement que i A eft plus gran-
deque C, D feraauffi plus grande que F. Pour le
P Puifine A cft plus grande que G, il I
uifque A eft plus grande que C, il y aura plus
grandc‘}{ai[bndg Aé.gl?;l qugde C4B,parlas.
Prop. Orla Raifon de D a Eeftlaméme que celle
de AaB. llyauradonc plus grande Raifon de D
iE, quede CiB. MaispuifqueBeftaC, com-
‘meEeft4 F: enRaifon inverfe, laRaifondeCa
Beftlaméme quecellede FAE. 1y a donc plus

grande Raifonde DAE, quedeFa E. Ec partant
. (par
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(parla ro. Prop.) D feraplus grande que F; Ce
qu'il falloit démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu,

ue A foir égale 2 C. Cela
2tant, je dis que D fera égale
a¥.

Carlpui[‘que A eft e’gfale

iC, il yaura méme Raifon E
deAiB,qudecCap ABC DEF
Orla Raifon de A i Beft la méme que de DaE.
Donc il y aura méme Raifon deD3E, QUCJCC
3 B. Maispuifque Beft 3 C, comneEeftak: @
Raifon inverfe, Ceftauflid B, commeFeftik:
1lya donc méme Raifonde DA E, quedeFaE:
E¢ partant (par la 9. Prop.) D fera égaledFs
Ce qu'il falloit démontrer. -~

Je fuppofe enfin , que A

foit moindre que C. Ceh
¢rant, je dis que D fera moin-
dreque F.
i Car puifque A eft moin-

re que C, il y aura une 33
moit?drc Ra.ifouydc A iB, ABC DE F

quede Ci B, parla 8. Prop. Orla RaifondeAdB”

eft Ia méme que celle de D3 E. Tiy a donc ure
moindre Raifon de D 3 E, que de CdB. M5
puifque B eft 4 C, comme E cftaF: en Railon
mverfe, il y avra méme Raifon de Cd 3B, 9% ¢

 FAE. 1ly adonc une moindre Raifonde D35
qQue de Fa E. Er parrtant (par la 10, Prop. ‘

feramoindre que F; Cequ'il falloit démontret:

- : pRO'
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PROPOSITION XXI,

THEOREME XXI.

Si trois Grandesrs d'une part, & trois
+ d'une autre, prifes denx ddenx en Pro-
portion troublee 5 font_en méme Ras-
fon; @ quen Raifon égale, la premie-
re d'une part [oit plus grande gue la
troifiéme: la prem?erc de Pautre part
[era auffi plus grande que la troificme 3
+ Ji dgaleégale; fimoindre s moindre.
JE {uppofe ﬁue les trois

Grandeurs A, B, C,
d'une part, & les trois D,

proportionnelles en Propor-
tion troublée; c'eft i dire

ue Afoita B, commeEeft ¢ DEFR
aF; &queBfoitaC, com- AB ’

E, F, d'autrepart, foient 1 1

meD eft 3 E. Celacunt, je dis premierement, '

que 4 A eft plus grandeque C, Dferaaufli plus
grande que F. Pourle prouver,

Puilque A eft plus grande que C, il y aura plus
grande Raifonde AdB, quede CaB. Orla Rai-
fonde AdBeft laméme que cellede EAF. Ilyau-
ra donc plus grande Raici'on deEAF, quedeCad
B. Maispuifque Beftd C, commeDeft 4 E: en
Raifon inverfe, Eefta D, commeCefta B. I
aura donc plus grande Raifon de EAF, quede E d
D. Etpartant (par la 10. Prop.) D fera plus

Tome I. M grande
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grande que F; Ce qu'il falloic démontrer.

Par un femblable raifonnement on montreraque
fiAeftégaleaC, Dfcradgalea F; &quefid et
moindre que C, D fera aufli moindre que F. Si
donc trois Grandeyrs d'une part, &c. Cequilfil-
loit démontrer.

PROPOSITION XXIL
THEOREME XXIL

Si tant de Grandeurs quelon vondrad'uwne
. party & autant d'une autre pﬂ[”
deux 4 denx en Proportion ordonnee,
[font en méme Raifon: en Raifon galt

elles [eront propojrtiohri;lle:.

CN
L
je disqu'en Raifon égale . [
il y'aura ménie Raifon de
AaC, quede DAF. Pour le prouvers A
Preneza difcretionG& H, équimulnp!cs ch‘
. &deD; puis [I& K, équimultiplesde B& deC i
& ?11511 L& M, équimultplesdeC & de F. L&
polé: . .
Puifque Aeft 2 B, comme DeftaE; &que &

& H fontéquimulriples de la premiere & de 1{3 wroi-

E fuppofe "d'une part

trois Grandeurs, com- I

me A, B, C, & I
d'autre pare trois antres A B
Grandeurs, comme D; (3 I
E, F, tellement difpo- I’

g
S -
Qv

——iz

fées, que A foitd B, com-
me D cf’c\&iE; &Bac,
comme E a F. Cela dtant,

———

Héme 3

1
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fi¢me; &1& K équimultiples dela feconde & de
Iaquatriéme: ils'enfuit (parla 4. Prop.) que G
eftdl, commeHefta K. De méme, uiH]uc B
etdC,commeEeftiF; & quel& K font équi-
maultiplesde la premiere & delatroifiéme s & L &
M équimultiples de la feconde & de la quatrié-
me : ils'enfuit aufli (par la 4. Prop.) que [ eft
iL, comme K eft 4 M. Si bien que nousavons
d'une parcerois Grandeurs G, I, L, & d'autre pare
troisautres Grandeurs H, K, M, lefquelles pri-

. fesdeuxadeuxen Proportion ordonnée’, {ont pro-

portionnelles. Partant (parlazo.Prop.) fiG eft
plusgrande que L, H fera anffi plus grande que
M; iGeftégaledL, Hferaauflidgale d M ; &
1i G eft moin requel, H fera aufli moindre que
M. Mais G & H {ont les Equimultiples de la pre-
miere & de la troifiéme des quatre Grandeurs qu'’i]
s'agit de prouver étre proportionnelles ; &L & M
font aufli les Equimultiples de la feconde & dela
quatriéme. Donc (par le 2. Ax.) ces quatce
Grandeurs font propottionnelles; & ainfiily a
mémeRaifonde AAC, quede D i F; Ce qu'il
falloit démontrer.

Maimenant , 'il yavoit plusde trois Grandeurs
de chaque cbté, & que par exemple, ilyenefit
quatre d’une parc, & quarre d’une autre, enforte
?uc Cfitd N, comme Feft 4O : on prouveroir ai-

]

¢ment, enfuite de ce qui vient d*étre démontré de

trois Grandeurs, que A feroita N, comme D fé- |

roit 2 O, Car ne confiderant point la feconde
Grandeur de partni d’autre, & fupgoﬁnt, com-
me il vient d’éere prouvé, que Aefta C, comme
DeftaF; &que Ceftd N, comme Feft 3 O:
commeil n'y auroit plusalors que trois Grandeurs
de chaque ¢6té, il senfuivroit que A feroit 4 N,
commeD feroitd O. Donc fi tame de Grandenrs

ue I'on voudra d'une part , & aurant d’uncautre ,

_prifesdeux ddeux , font en méme Raifon ; en Rai-

M2 : fon
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fon égale , elles feront proportionnelles ;- Ce quil
falloir démontrer. S ,

PROPOSITION XXIIL
THEOREME XXIIL

Si trois Grandeurs d'une part y O truis
d’une antre, prifes denx 4 dewx en Pro-
poriion troublée y fons en méme Raifon:
en Raifon égale  elles feront propor
tionnelles.

E fuppofe que les trois Gran-

Y} deursA,B, C, d'une part, I ] I I
" &lestroisD, E, F, d'autre ABC DE

foient proportionnelles

part » : prop : B TG HKIL
en Proportion troublée; c'eftd A
dire que A foit a B, commeE
et AF; & que Bfoitd C, com-
meDeft 3 E. Cela érant, jedis

w'en Raifon dgale , il y aura
méme Raifonde A4 C, quede
DaF. Dour leprouver,

Prevez 3 difcrerion G &I, -
dquimulriplesde A &deD; & K&M, équimuli-
ples de C & de F. Puis prenez Hautant multiplede
f, que G Ueft de A 5 & L aurant multiplede E, que

ileftde 5. Celapold: -

Puifque G & H font ¢quimultiples de A &deB,
ils'eafair (parlazg.Prop.) queG ferad H,com-
me A ej‘ i B.OrAcltaB, commeEeftaF. Donc
Gferaa H, commeEefta F. MaispuifqueL &M
font dquinwliiples de E 8&cde F, Ecftd F,. com-

, me
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meLeftd M. Partant Gfecad H, commeLeft &
M. Dailleurs, puifque Beta C, comme Deftd
E, & que H & Jont & prifes équimultiples de la
premiere & defa troifidme de ces quarre Grandeurs,

& que K & L ont été prifes équimuliiples de fa fe-

conde & de la quatriéme : 1f s’enfuit ( par la 4.
Prop.) que Heft 2 K, comme 1 efta L. Sibien
‘que nous avons d’une part trois Grandeurs G, H,
K, & d’autre part trois autres Grandeurs I, LM,
lefquelles prifes deux 4 deux en Proportion trou-
blée, font proportionnelles. Partant (par la 21,

Prop.) fi Geftplus grande que K , 1 fera plus gran-

de que M; fi G eft égaled 1<, IferadgaleaM;
ouenfin, fi G eft moindre que K , Ifera moindre
que M. Mais G & I font les Equimultiples de la
premiere & de la troifiéme des quatre Grandeurs
qu'il s'agit de prouver étre proportionnelles ; & K
& M font auffi les Equimultiples de la feconde & de
Ia quatriéme. Donc (par le 2. Ax.) ces quatre
Grandeurs font proportionnelles ; Ce qu'il falloie

démontrer,

B
&3

M3 P RO
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PROPOSITION. XXIV,
THEOREME XXIV

Si la premiere Grandenr eft & la feconde,
- comme la troifiéme eff 4 la quatriéme;
&~ la cinguicme a la [cconde, commt

la fixiéme a la quatriéme! la compoftc

de la premiere ¢ de la cinguiéme [era
i la feconde , comme la compofée dela

Yy v \
trotfiéme ¢ dela fixieme [eva a lagua-
triéme. ‘

JEfuppofe que I premiere Gran- G op
deur AB foit 4 la feconde C, 1
commelatroifiéme DEeftdla |y .p

quatriéme F; & que la cinquiéme

RBG foit encore 2 1a feconde C, com-

me la fixiéme EH d:; i la quatriéme

F. Cela étant, je dis que la Gran-

dear AG, compofie de la premiere ACDF

& dela cinquiéme , eft dlafeconde C, comme 2

Geandear DH, compoféde dela troifiéme & dela

fixicrae , eftd la quattiéme F. Pour le prouver, *

Puifque BG eft 4 C, comme EH eft 4F ; en

Raifon inverfe ,Ceft 2 BG, comme F eft 4 EH.

Maintenant, ABeftaC, commeDEeftaF, pa

fuppofition ; C eft 3 BG, comme F eft 4 EH,

comme il vient d'étre prouvé. Done (par laz2.

Prop. ) en Railon égale, ABeft aBG, commeDE

cft 3 EH. Deplus, en compofant, AG efta 3G,

comme DHeft aEH; BGeftaC, comme E\HSﬁ
- . a1
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-aF, par fuppofition. Parrant, en Raifon égale, AG

tiC, comme DHeftd F; Ce qu'il falloit dé-
montrer.

PROPOSITION XXV,
THEOREME XXV.

Si quatré Grandenrs [ont proportionnelles,
la plus. grande &~ la plus petite prifes
enfemble, font plus grandes que les denx
antres prifes auffi enfemble,

E fuppofe que AB foit 2 CD , com-
meEeltd F; & que AB foit la D
plus grande, & par confequent G

¥ Ia plus petite. Cela érane, je dis HI T
ue les Grandeurs AB & F prifes en- .
emble , font plus grandes que CD & | k
E prifes auffi enfemble. Pourle prou- ACLEF
ver,

Retranchezde ABla partie AG égale iE; & d
CDlaparric CH égalea F. Cela pof€:

Laioute ABferaa la toure CD, comme la re-
tranchée AG cft 4 la retranchée CH. Donc ( par
la19. Prop.) lerefte GBferaau refte HD, com-
me latoweelt dlatoute. Or Ia toute AB eft fup-
pofee plus grande que CD. DPartant le refte GB

fera anfhi plus grand que le refte HD. Si donc
aux deux Grandeurs égales AG & E , on ajoii-

— b

N

)

(1]

te les Grandeurs égales F& CH: il s'enfuivra que

Je Tout compofé dc AG & de F, fera ¢galau Tout
compofé de E & de CH. Que fi mainténant on
ajotite 4 ces deuy Touts des Grandeurs inégales, fca-
voir GB d'uncété, & HD de l'autre: il s’enfui-

: M4 vIa
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vra que le Tout compofé de AB & de F, feraplus
rand que le Tout compof€é de:CD & de E; Ce quil
falloit démentzer,

" PROPOSITION XXVl
THEOREME XXVL*

Si la_premiere Grandeur a plu: grande
 Raifon i la [econde, que la troifime &

la quatrieme: en Raifon inverfe, tow

an contraire, la [econde aura moindre

. ) . -/
Raifon a l:t premicre , que la quatrieme
& la troificme.

Raifonde AaB, quedeCaD,.
Cela éant, jedisqu’en Raifon
inverfe, tout au contraire, la Rai-
fon de B & A eft moindre que celle de ]
DaiC. Pourleprouver, " AB
Suppofons qu'il ¥ ait mémeRai-
fondeEaB, quedeCa D, Celapofi:
Puifqu’ily a plus grande Raifon de A 4 B, que

¢

E fuppofequ'ily ait plus grande l ‘
)

de C a D, par {uppofition: ilya doncaufh plus

grande Raifonde AdB, quede E4 B; par confe-
quent A cft plus grande que E, par lato.Prop.

* D’oil il fiit que Ja Raifon de B 4 A eft moindre que

cellede BAE, parla 8, Prop. Mais puifque par ha
fuppofition Ecfta B, comme Ceftd D: en Rai-
foninverfe, Belt AE , comme D d C, Donela Rai-
fonde B i A eft aufli moindre quecelle de D 2 C;

Cequ'il falloit démontrer.

P RO
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PROPOSITION XXVII
THEOREME XXVIL

Si la premiere Grandeur a plus grande

Raifon a la feconde, gque la troifiéme &

- la quatrieme: en Raifon alterne, la
premiere aura auffi plas grande Raifon
4 lu troificme 5 que la feconde 4 lagqua~
triéme.

E fuppofe qu'il y ait plus grande
RaiP on dg A 5.};3 s qu degC iD.
Celadtant, jedis qu'en Raifon
alterne il yaauﬂiJ plus grande Rai-
fon deA3C, quedeBaD. Pour I I
Je prouver , :
guppofons qu'ilyait méme Rai- ABECD
fondeEiB, quedeCaD. Celapofé:
Puifqu’il y aplus grande Raifonde Ai B, quede
CAaD, parfuppofinon: ilyadoncauffiplus gran-
de Raifon de A 4B, quede E4B. Et par confe-

. %ucm A eft plus grande que E , parlaio. Prop.

ou il fuit qu'il y a plus grande Raifonde’ A 4 C,
uedecEd C, par la8.Prop. Mais puifque parla
FuppoﬁtionvEc aB, comme Ccft 2 D:en Raifon
alterne, Eefta C, commeBeftiD. Donc ilya
an(fi plus grande Raifon de A 3C; quedeBaD;
Cequil falloit démontrer.

*
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PROPOSITION XXVIII
THEOREME XXVIIL

8i la premiere Grandeur a plus grande

Raifon 4 la feconde y que la trosfiéme 4
. La quarriéme: en compofanty la com-
- pofée de la premiere & de la feconds
. aura aufli plus grande Raifon ala fe-
conde , que la compofée de la troifieme
@ de la quatriéme nawa i la que
triéme.

J‘E .fufpofc gu’il y ait + N + — ’

glus grande Ié;aifon B C
de la premtere Gran- i
deur }{)B a la feconde G D EF
BC, que de la troifiéme DE 4 la quatriémeEF,
Cela éuant, je dis qu'en compofant, il y a aufi
plus grande Raifon de la toute ACa BC, quede la
zoute DF a EF. Pour le prouver,

Suppofons que ABfoitd BC, comme GE clt 4
EF. (Cela pofe:

. Puifquily a plusgrande Raifonde AB 4 BC, que
de DE 4 EF, par fuppofitien: il y 2 donc auff
plus grande Raifon deGE4 EF, quedeDEa EF;
& par confequent GE eft plus grande que DE. Mais
puifque pat Ia fuppofition AB eft 4 BC, comme
GE e[t4 EF : en compofant, AC eft 4 BC, comme
GFeftd EF. Mais puifque GF eft plus grande que
DF, il yaplusgrande Raifon d¢ GF 4 EF, que

deDF dEF, parla8g.Prop.Donc il y a auffi pls ‘

gran-
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grande Raifon de AC iBC, quede DF 4 EF; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXIX.
THEOREME XXIX

Si la compofée de la premicre € de la
[feconde 4 plus grande Raifon 4 la fe-

 condey que la compofie de la troifiéme

- ¢ de la guatriéme wa a4 la quatrié-
me: en divifant s lapremiere aura auffi
plus grande Rasfon a la feconde, que
la troifiéme 4 la quatriéme.

E fuppofe ces quatre ¥=— —t
J Grandeurs, AB premic- AG B C
re, BCf{econde, DEtroi- "y = E )

fiéme, EFquatriéme; &

qu'il y ait plus grande Raifon de la compoféedela
premicre & de la feconde, fcavoir AC, 4 lafeconde
BC, que dela compofdedela troifiéme & de la qua-
triéme, fcavoir DF , 4 la quatri¢me EF. Cela érant ,
jedis qu'en divifant, ilyaaufli plus grande Raifon
de AB4 BC, quede DE 4 EF. Pour le prouver,

Suppofonsque GCfoitd BC, comme DF eft i
EF. Cela Po(g:

Puilqu'il y a plus grande Raifon de AC 4 BC,
quede DEAEF, parfuppofition; ilyadonc aufli
plus grande Raifon de AC 4 BC, quede GCaBC;
& par confequent AC oft plus grande que GC , par
laro. Prop. Oftant donc de ces deux Grandeursiné-

2les, BC, qui leur eft commune, le refte AB
fera plus grand quelerefte GB. Etpar coni‘equcui;'
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il y a plus grande Raifon de AB 4 BC que de Gb1
BC, par la 8.Prop. Mais puiﬁlucparfuppoﬁtion
GC eft 2 BC, comme DFeftaEF: endivifan,
GB eft 3 BC, comme DE eft 4 EF, Doncilya
auffi plus grande Raifon de AB 4 BC, quedeDEd
EF; Cequ'ilfalloitdémontrer.

PROPOSITION XXX
THEOREME XXX

Si la compofée de la premiere ¢ dtla
feconde a plus grande Raifon alafe-
conde y que la compofée de la trosfieme
‘€ de la quatrieme n'a 4 la quarrieme:
Par converfion de Raifon, tont au con-
traire o la compofée de la premiere &
de la [econde aura meindre Raifun 4 la
premicre., -gque la compafée de la roi-
[iéme €~ de la quatrieme nwanra i lé
troifieme.

E fuppefe ces quatre ~——t——p—mdi—t
J G:agﬁcurs » AB pre- A B C.
miere, BCfeconde, DE """'“'_“E""F‘
woifiéme , EF quatrié-
me; &qu'il y ait plus grande Raifon de la'com-
.pofce de la premicre & de la feconde, fgavoir
-AC, i la feconde BC, que delacompolée de la
troifiéme & de Ig quatriéme , fcavoir DF, 412

uatriéme EF, Cela érant, je dis que par conver-
zonAdc Raifon, AC awra moindre Raifon 2 ABC’
. 4 » qu

,
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ue DF n'aura & DE. Pour le prouver ,
Puifque par fuppofition s il yaplus grande Rai-
fonde ACaBC, quede DF 2EF: endivifant, jl

y 2 auffi plus gmnde Raifonde AB3BC, que de

DE 4 EF, par la 29. Psop. Par confequent , en
Raifon inverfe, ilya moindre Raifonde BC 3 AB,

~ quedeEFADE, parlaz2é6. Prop. Et partant, en

compofant , ilyaaufl moindre Raifon de AC a
AB, quede DFADE; Cequ'il falloit démontrer.

"PROPOSITION XXXI
THEOREME X XXIL

S'il g a trois Grandewrs dun cité 5 ¢
trois dun antre y & qwil y ast plus
-grande Rasfon de la premiere 4 la fe-
condey € de la feconde a'la troifieme.,
d'une parey que de la premiere a la fe-
conde, € de la feconde a la troifiéme,
de Vastre pavt: en Rasfon égale, il y
avra auffi plus grande Raifon de lapre-
miere 4 la sroifiime d'une part, que de

la premiere 4 la troifiéme de Pawtre”

part .
fuppofe d’une part trois Grandeurs, comne’

A, B, C, & d’autre part trois autres Gran-
deuts, comme D, E, ¥ ; &qu'il yaicplus grande
Raifonde AiB, quede DAE; &deBa C, que
deE4F. Celadtant, jedisqu'en Raifon dgale, il
ya auffi plus grande Raifonde Ad'C, quede D 4
¥. Powr lc prouver, M 7 -8up-

-



.G, quede H3 G; & par confe-
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Suppolons que G foit a C, comme E cltak.
Celapofé Co .
Puifqu’il y a plus grande Raifonde B a C, que de
E 4 F, par fuppofition: il y 2 donc aufli plus grande
Raifon de B A C, que de G a C. Et par confequent B
eft plus grande que G,par la 10.Prop.
Donc (parlag. Prop.) il y a plus l
grande Raifonde A3 G, quede A a
B, Mais par la {uppofition, il ya -
plus grande Raifonde Aa B, quede
D aE. Doanc i plusforteraifon,ilya
plus grande Raifon de A3G, que
deDakE. : .
Suppofons maintenant que H foit’
3G, comme Defta E. Il y aura
doncaufi plusgrande Raifonde A 3

i

+ A*—~U>

+—t——r——a ot —

é
F
|

quent A eft plus grande que ¥, .par
fa 10. Prop. D'od il fitit, quilya plus grande
Raifon de A'd C, quedeHaC, parlas.Prop.
Mais puilque par fuppofition, Deft 4 E, comme
HeftaG; &queEeftdF, commeG eftaC: en
Raifon dgale, H eft 4C, commeDeftaF, pa
fa22.Prop. Doncilyaaufli plus grande Railon

'de A 2C, quede DAF; Cequ'il falloit démon-

trer.

s
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PROPOSITION XXXIL
THEOREME XXXIL

T
Uik
L

S'il y @ trois Grandenrs dun cité , o
 trois dun awtrey €& gwil y ait plus
grande Raifon de la premsiere 4 la fe-
conde 5 ¢ de la [econde 4 latroifiéme.,
- d'une part, que de la [econde ilatros-
fiéme, € de la premiere a la feconde,
de Pautre part: en Raifon égale, il g
aura ayf plus grande Raifon de la
premiere 4 la troifiéme d'une part s que

part.

deurs, comme A, B, C, &
d’autre pare trois autres Gran-
urs, comme D, E, F; & qu'il
y ait plus grande Raifon de A 2 B,
uedeEaF; &deBiC, quedeD A
iE. Celaéunt, jedisquenRaifon D
égale, ilyaauffiplus grande Raifon
de A3C, quede DaF. Pour le |
prouver, ° :
Suppofons que G {oitd C, com-
meDeftdE. Celapofé:
Puifqu'il y a plus grande Raifonde Ba C , que de
DAE, pat fuppofition : il yadonc auffi plus grande
o : . Raifon

JE fuppofe d'une part trois Gran- }
o

by gy

o bty

——t—trgf Ot

i

de la premiere & la troifiéme de Lantre
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Raifon de B 4 C, que de G & C; & par confe-
uent B eft plus grande que G, par 1a 10.Prop.
Eonc (par la 8. Prop.) il y a plus grande Ra-
fonde A i G, quede A a B. Mais par lafp.

pofidon , il y a plus grande Rai- |

fon deAiB, quedeEiF. Donc 2
plus forte raifon, il ya plus grande
Raifopde A3 G, quedeEiF.

- Suppofons maintenant que H foit

iG, commeEeftaF. Il yauradonc A
auffi plus grande Raifonde A 4 G, D

quede Ha G; & par cenfequent A
eft plus grande que H, par la 1o
Prop. Dot il fuir, qu'il'y a plus
rande Raifonde A 3 C, quede H
C, parla 8. Prop. Mais puis que

\

o

Ot

e e ]

par fuppofitionDeftd E, comme GeftiC; &
queEe iF, commeHefta G: enRaifon égile

Heft A C, commeDeft i F,

la 23.Prop.

Doncily aaufli plus grande Raifonde Ad G, qu

, deDaF; Cequil falloic démontrer,

<
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PROPOSITION XXXIIL
THEOREME XXXIIL

Sl y 4 plus grande Rasfon du Tout au
Tout, gque du retranché au retranehé :
il y aura auffi plus grande Raifon du
refte an refley que dw Tout an Tont.

IE fuppofe qu'il y . —
J ait P}S?ls grande A . E B
Raifon de [a toute S+ ¥ D
AB i latowe CD, €
quedelaretranchée AE 3 la retranchée CF. Cela
€tant, jedisqu'il yaapfli plus grande Raifon du
refte EB qu refte FD, que de Ja toute AB 4 [a
woute CD. Pour leprouver, -~ .

.. Puifqe'il yaplus grande Raifon de AB 2 CD,

qiede AE4 CF, par fuppofition’: donc en Rai-

?on alterne, ily aaufli plus grande Raifonde AB 3

AE, quedeCD 3 CF, par la 27. Prop. Er par

converfion de Raifon, tourau contraire, il y a
moindre Raifon de AB4 EB, quede CDA FD, par

la 0. Prop. Donc en Raifon alrerne, il y a aufli
moindre Raifonde AB, 4CD, quedeEBA FD;

ou pour parler en d'autres termes , ily aplus gran-

deRaifon de EB2 FD, c'efta dire durefte au refte,
ue de AB 4 CD, c'eft 4 diredu Toutau Tout;
¢ qu'il falloit démontrer.

P R 0-
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PROPOSITION XXXIV.
THEOREME XXXIV.

8l y & tant de Grandenrs que Ponvoudrs
d'un coté y € autans dun autre ; O
qu'il y ait plus grande Raifondels pre-
micre d'une part ila premiere de Pan-
tre part 5 que de la [econde 4 la fecon
de 5 & auffi plus grande Raifon del4
[econde 2 la feconde gue de la troifiéme
4 la troifime o © ainfi de fwire: L
compofee de toutes les Grandours d'wn
. c6téy anra plus _gﬂnﬂe Raifon alacom
pofee de toutes les Grandeurs de Panires
: gue (lapremiere étant resranchée de pans
e~ dantre) lerefle ”’anra anrefle; miss
elle auramoindre Raifon y que la premie-
re & la premiere @& plus grande Ru-
Jon g que la dernieve a laderniere.

~JE fuppofe d'une part trois Grandeurs, comme

A, B, C, & d'autre part trois autres Gra-
deuss , comme D, A D—
E, F, & quilyait . o
plus grande Railon B E
chiD,qucdeB o Fr—

aL; & cucore plus grande Raifon de BAE: ‘]‘L{Z
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deCaF. Celaérant, jedisquelacompoféede A,
B, C, aplusgrande Raifon a la compofée de D, E,
F.quelerefte B, C,naaurefte E, ¥ ; mais qu'el-

" 2 moindre Raifon, que An'ad D; & plus grandc

Raifon, que Cn'aa F. Pour le prouver,

Puis qu'il ya plus grande Raifon de Ad D, que
deBAE, parfuppofition: doncen Raifonalterne,
ilyaaufiplusgrande Raifonde Aa B, quede D&
E, par la 27. Prop. Et encompofant, ilyaaufli
plus grande Raifon de A, B, prifesenfemble, &
B, quede D, E, prifes enfemble, 4 E, parla
28.Prop. Etderechefen Raifon alterne, ilyaen-
core plus grande Raifon de la toute A, B, ala route
D,E, que deBaE. Et puis qu'ilya plus grande
Raifon dela toute A,B, 4 la toute D,E, que dela re-
tranchée B dlaretranchée E: il ya par confequent
anffi plus grande Raifon de la reftante A 3 la reftan-
teD, quedelatoute A, B,4la toute D,E, parla
Propofition précedente. Par lam{meraifon, ily
aauffi plusgrande Raifonde Ba E , que delatoue
B,C, alatonte E,F. Donc4 plus forteraifon, il ya
anfli plus grande Raifonde A3 D, quede latoute
B,C,alatoute E,F. Eten Raifonalterne, il yaplus,
grande Raifon de Ad latoute B,C, quedeDala
toute E, ¥, Etencompofant , il y aaufli plus gran-
de Raifon de latoute A,B,C, au refte B,C, quedela
toute D,EF, au refte E,¥, parla 28 Prop. Enfinen
Raifonaltesne, il y a plus grande Raifon de la toute
‘A,B,C, 4 latoute D,E,F, que du refte B,C, au refte
E, F; Cequilfalloic premicrement démontrer,

Te dis enfecond lieu, qu’ily amoindre Raifon
delatoute A.B, C,alatoute D,E,F, quede AaD.
Pour le prouver , LT

Puis qu’il y aplus grande Raifon de latoute A, B,
C,alawute D,E,F, que dela retranchée B,C,ala
retranchée E,F:par confequent,il y a auffi plus gran-
de Raifonde lareftante A'd la reftante D, quedela
toute A, B,C,dlatoute D, E, F, par la Prop. pré-

cedente;
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-cedente; Ce qu'il A
falloit démontrer. B

Je disentroifié- 2 E—rt
melien, quilya —— P
plus grande Raifon de latoure A, B, C,ala toute
D,E,F,quede C4 F. Pourleprouver,

Puis qu'il y a plus grande Railonde BAE, que
de C 4 F, parfuppofition : donc en Raifonalterre,
il y aaufli plus grande Raifon deBi C, quedeEd
F, parlaz7.Prop. Et en compofant, ilyapls

rande Raifonde latoute B, C,a C, que de fa toure

»F» 4 F, par la 28. Prop. Donc derechefen Raifon
alterne, il y aplus grande Raifon de la toute B, G,
latoute E, F, que de C 4 F. Mais ila été prouré
qu'il y a plus grande Raifon dela toute A, B, C,ala
toute D, E,F, que de B,C, 4E,F. Donc 4 plus forte
raifon, il y a plus grande Raifon dela toute A,3,Cd
1a voute D,E,F, quede C 4 F ; Ce qu'ilfalloirenco-
re.démontrer.

D—

Que s'il y avoit quatre Grandeurs, ou plus, de

art & d'autre , on prouveroit aifément i méme
chofc en fuivant ]a méme voye,

ELE-
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DEFINITIONS.

% E S Figures Semblables , font cel-
Y22 les qui ont les Angles €gaux,

chacun?u fien ; & les Cotez alen-~

tour des Angles égaux, propor-

ticilaaux.

\ Ainfi, fuppof¢ que dans les

deux Triangles ABC, DEF,

I'Angle A foit égal 4 I'Angle D

D, 'Ancle Bal'Angle E, &

I'Angle Cal'Angle F; & dail- S

leurs, que AB foit 4 AC, com- A,

meDE A DF; que AC foira

CB , comme BF iFE; & B CE F

que AB foit 3 BC, comme DEeft 3 EF: cesdeux

Triangles feront femblables.

* 2. LesFigures Reciproques, font celles qui olm:

: les

A}
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les Cotez alentour des Angles égaux , tellement

proportionnaux,que le premier & le quatriéme ter-

me de [a Proportion fe troavent dans'unc, & k

fecond & le troifiéme fe trouvent dans['ante.
Ainfi, ‘

K
les Paralle- . N
logrammes B C ) ,
ABCD, F G
EFGH, fe- ,
ront des :
Figures Re- I LM 0

ciproques, A DE HA . G 3
fi comme ABeft3EF, ainfi FGefta BC. Deme-
me, les deux Triangles IKL, MNO, ferontdes
Figures Reciproques , fi commeIK eft 3 MN, ainf
MOeftdIL. :

3. Une Ligne droite eft dite étre divifée
moyenne & extréme Raifon, quandlatoutccﬁi
la p?us grande partic , comme la plus grande partie
eft 2 la plus petite.

AinﬁP » la Ligne AB fera dite étre divifée en
moyenne & extréme Raifon, fi clle eft rellement
diviféeau Point C, quelatoute AB foit 4 laparic
AC, commeACefta CB. : )

4. Lahauteur d'une Figure eft la Perpendicnlai
re titde du fommet fur la Baze.

Ainfi , la hauteur du. .. A B
Triangle ABC eft la Per-
pendiculaire AD, qui eft
tirde dufommet A fur la
Baze BC& De mérlnc, Ia
hautenr du Triangle EFG
citla Perpendicula%re EH, BDCFGH
qui tombe du fommet E furla Baze FG» proloa-
ode. .
® "1l eft important pour lafuite , de remarquericis

ue fi deux Figures qui ont leurs Bazes dansune
méme Ligne droite, & de méme part, font :‘:
mé




. BH, & de meme part,
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mémehauteur , elles {ont entre mémes Paralleles.

Et que fi elles font entre mémes Paralleles, elles

* fontde méme hauteur. -

Je fuppofe que les A : D
Triangles ABC, DEF, qui
ont leurs Bazes BC, EF,
danslaméme Li,gnc droite

/

{oient de méme hautear; 3G C E F H
c'efta dire que les Lignes

AG, DH, qui font abaiffées des Points A & D
perpendiculairement fur BH , foient égales. Cela
éant, je dis queces Trianglcs ABC, DEF, font
entre mémes paralleles; c'eft 4 dire qu'en tirane
par les Points A & D la Ligne droite AD, cette Li-
gueeftparalleled la Ligne BH. |,

Car puifque les Lignes AG , DH,,. {ont perpen-
diculaires 2 BH, les Angles AGH & DHG {one
drojts. Ec partant (par la _28. du 1.} les Li%m:s
AG, DH, font paralleles. D'ailleurs elles font
fuppolées €gales; donc (parla3;.du 1.) les Li-
gnesdroites AD,, GH, qui joignent leurs extre-
mitez, font paralleles; Ce qu'il falloit démon-
trer. '

Je fuppofeen fecond licu, que les Lignes AD,
BH ., entrelelquelles font les deux Triangles ABC,
DEF, fontparalleles. Cela éuant, je dis que les
deax Lignes AG, DH, qui marquent la hauteur
de ces deux Triangles, font égalesentrrelles. *

Car puifque les Lignes AG , DH , fontperpen-
diculairesa BH , elles font paralleles. Brailleurs,
les Lignes AD, GH, font fuppofces paralleles :
ainfi [a Figure AGHD eft un Parallelogramme ; &
parla34.du 1.les Cotezoppofez AG ; DH, font
égaux; Cequ'il falloitdémontrer.

§- Un Parallclogramme eft ditéere appliqué 2
une Ligne droite, quandila pour Baze, on pour
lundefesCoeez, ceute Ligne droite p:opoféc‘.&. i

infi

s e S
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Ainfile Parallelogramme AD, quia pour Bu
laLigne droite propofée AC, eft dit érre appliqué
4 cerre Ligne. -

. 6. Un Parallelogramme défuillant, cfiunla-

rallelogramme , dont la Baze eft plus petirc que la

Ligne propofde , fur laquelle il cft dit éureappli-
ud.

Ainfi, le Parallelogramme AD, DV
cft un Parallelogramine drfasl-
dant 5 & caufe que {aBaze ACeft
pluspetite que la Ligne propofée
AB, dlaquelleil eft dit écre ap- A C
pliqué , durefte CB.
© 7. Leddfaur d’un Parallelogramme défaillant,

eftunParallclogramme qui apour Baze lerefte de
la Ligne propoiée , & qui avec ledéfaillant fait un
I’ara?lelogr'amme total. 4

Ainfi, dans cette Figure, le Parallelogramme
CF eft le défaut du Parallelogramme AD; i aufe
qu'il a_pour Baze le refte CB, & qu'il compolt
avec AD le Parallelogramme total AF,

8. Un Parallelogramme excedart, cft wn Tz

" rallelogrammetotal, dontla Bazeeft plus grande
que la Ligne propof€e , a laquelle il eft dic crre 3p-
pliqué. .

Ainfi;, leParallelogramme AF eft un Parallclo-
gramme excedant s a caufe que fa Baze AB eft
plus grande que la Ligne propofée AC, i laquelle
il eft ditéereappliqué’, delapartie CB.

9. L'extezd'un Parallelogramme excedant, ¢t
un Parallelogramme qui a pour Bazela parie dont
il excede, & qui érant retranchd du Paralldo-
grammetotal , le refteeft un Parellelogramme ju-
{tement appliqué 4 Ia Ligne propofée.

Ainfi , le Paraliclogramme CF eft cérexcez; 4
caufe qu'il a pour Baze la partie excedante CB, &
qu’éuant recranché du Paralielogramme rozal A
il refte le Parallelogramme AD, qui eft jufte-

ment
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ment appliqué & la Ligne propolée AC.
10. Un Se&eur de Cercle,

eftune Figure comprife de deux A
demi - Diametres qui fout un . '
Angleau Centre, & d’une par-
tie de la Circonference.

Ainfi , la Figure ABC eft

un Se&eur de Cercle, parce B\T"’/C

qu'elle(t comprife des deux demi-Diamerres AB.
AC, quiformentl'Angle A au Centre, & d'une
pariedela Circgnfercncc s BC.

PROPOSITION I
THEOREME L

Les Triangles & les Parallelogrammes
de méme bautenry [int entr’eux enmé-
me Raifon que leurs Bazes.

E fippole 1° que les
J de\&P’?rian 1;15 ABC, E A F

ACD, foient de méme / \\
‘ \

hauteur. Cela éuant, je
dis que comme la Baze
BC, eft i la BazeCD,

ainfi [e Triangle ABCeft

C

“au Triangle ACD. Pour HGBC D I

le prouver,

Prolongez la Li‘ignc BD, qui eftcompofe des
deux Bazes, indefiniment vers H, & versI. Puis
ayant pris d'une part plufieurs parties égales 3 BC,
comme BG, GH; & d'autre parr plufieurs parties
dgales aCD, ouune fenlement , comme DI; me-
nez les Lignes droites AG , AH, Al Celapof¢:

Puifque les Triangles ABC, ABG, AGH,

Tome I N font
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font fur Bazes égales , {gavoir CB, BG, GH, &
entre mémes Paralleles , commeiia éié prouvé ¢
devant, ils font égaux entr’cux, parla 38. du 1.
Et par confequent , autant de fois que la Ligne HC
contient la Ligne BC, autant de fois le Triangle
ACH contient le Triangle ABC. Et ainfila Ligne
HC, &le Triangle ACH , font équimuliples de
la premiere & de la troifiéme des quatre Grandeurs
que je dis étre propor- EA F
wonnelles. De mime,

puifque les Triangles

ACD, ADI, font fur

Bazes dgales , feavoir

. CD, DI, &entre-mé-

mes Paralleles, ils font ‘
aufli égaux entr’eux. Ec HGBC D I
par confequent , autant de fois que la Ligne Clcon-
tient CD, autant de foisle Triangle ACI contieat
le Triangle ACD. Etainfi la Ligne CI, & le Triaz-
gle ACI, fontéquimulriples de la feconde & de a
quatriéme des quatre Grandeurs que je dis étse pro-
portionnelles. Or fila Ligne HC eft égaled CI, I¢
Tiangle ACH eft ¢gal "au Triaugle ACL, pat
la 38.du1; & filaligne HCeft plus grande que
CI, le Triangle ACH eft plus grand quele Tuian-
ole ACI; & filaLigne HC eft f;lus petite que cl,
e Triangle ACH cft aufli plus petit que le Trian-
gle ACL D'o il fuit (par le 2. Axiome du 5.
ue comme la premiere Grandeur BC eft 4 la fecon-
je CD, ainfi la troificme ABCeftila quatn'c’mc
ACD ; Ce qu'il falloitdémontrer.
Je fuppofe en fecond lieu, que les Parallelo-
rammes AEBC , & ACDF, foient de méme hau-
teur. Celacrane, je dis que comme laBaze BCelt
4 la Baze CD, ainfi le Parallelogramme ARLC
citau Paralle’ogramme ACDE. Pour le prouver,
Par ce qui vient d’étre démontré, la Baze BCeft
3 2 Baze CD, comme le Triangle ABC eft a
Trian-

— BT e
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"Triangle ACD. Mais ces Triangles font les moi-
tiez de ces Parallelogrammes, par la 41. du 1. Donc
le Triangle ABC cft au Triangle ACD » comme le
Parallelogramme AEBC eft au Parallelogramme
ACDF. parlarg. Prop.du 5. Etpartant , comme
la Baze BC eft a la Baze CD, ainfi le Parailelo-
gramme AEBC eft au Parallclogramme ACDF
Ce qu'il falloit démontrer,

PROPOSITION II
THEOREME IL

Si une Ligne driite menée dans un Trian=
¢ff parallele 4 Pun de fes Cotez , &
conpe les denx: auntres 5 elle les coupera
propertionnellement : & fi elle coupe
denx de fes Ctez proportionnellement
elle fera parallele an troifieme.

-
E fuppofe 1°. que dans le A
Triangle ABC, la Ligne -
droite DE foit menée paral-
lele au C6té BC, & qu’elle cou- ~
pe les deux aurres Cotez AB, D E
AC. Celaérant, je dis queces
deux Cdtez font coupez propor-
tionnellement ; c’elt 4 dire , que C
comme AD:clta DB, ainfi AE 4 EC. Pourle
prouver , '
Menezles Lignesdroites BE, DC. Celapof¢:
Puifqueles Tnangles DBE, DCE, font fur une
méme Baze, 4 fcavoir DE, & entre mémes Pa-
ralleles BC, DE: ils font ¢gaux entr'eux, Xar fa

37.dut. Dailleurs, puifqueles Triangles ADE,
N2 BDE,

D O
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BDE, font de méme hauteur: if senfuir {par
Propofition précedente ) que fa Baze AD et dla
Baze DB, comme le Triangie ADE eftau Trian-
gle BDE, ou i fon dgal CED. Mais les Triangles
ADE , CED, drant de méme hauteur, ils'enfuic
aufli que le Triangle ADE eftau Triangle CED,

'comme la Baze AE eftdlaBaze EC. Partant {px

la 11. Prop. dug.) ADefta DB, commeAEcld
EC; Cequilfalloit démontrer..

Je fuppofe en fecond lieu, que A
Ia Ligne DE coupe detelle forte :
les deux Cotez AB, AC5 que
AD {oita DB, comme AE eft
3 EC. Celaérant, je disquela
Ligne DE ¢t parallele 3 BC,
Pour le prouver,

Puifque les Triangles ADE, B C
BDEI, font de meme haureur : ils fone entr'eus
comme eurs Bazes , par fa 1. Prop. Donc le Triau-

le ADE eft au Triaugle BDE, comme ADeli
%B. Mais, par la fuppofition , AD 14 DB, com-
me AE cft a EC. Donc le Triangle ADE cta
Triangle BDL, comme AE eftd EC. Drailleurs,

uifque les Triangles ADE, CED, fontdeméme
flau- cur: JaBaze AE eft 4 laBaze EC, commele
Tri;.nglc ADE eft an Triangle CED. Partant le
Triangle ADE cft auTriangle BDE, commc‘l;
méme Triangle ADE eft au Triangle CED. D'ouil
fuit  par Ja 9Prop.da 4. ) que les Triangles BDE,
& CED, fontégaux. Mais ils font fur une meme
Baze. 2 {gavoir DE. Donc ( par la 39.du 1.) lesLi-

B

gnes DE, BC, enrre lefquellesils fone , font paral-

leles ; Cequ'il fallsitdémonrer,

COROLLAIRE

De ce que AD cft 4DB, comme AEcfaEC,
il s’eaftsit en Raifon inverfe, que DB eftd DA,
comuie




‘LIVRE SIXIE'ME. 203
comme EC eft 3 EA. Er enRaifonalterne, que
DBeft aEC, commeDAeltdEA. Et encompo-
fant, que ABeft 2 AD, comme AC elta AE.

PROPOSITION I1II
THEOREME IIL

Siun ;lﬂgle d'un Triangle eff conpé endenx
également par une Ligne droite qus con=
pe asffi la Baze 5 elle la conpera pro- -
portionncllement anx denx autres Co=
tex: € fi elle coupe la Baze propors
tionnellement anx denx autres Cotez o
elle divifera I Angle en desx {galemént.

E fuppofe 1°. que I"An-
] gle EEAC , dl:‘ Trizngle B
J ALC, foit coupd en
deux ¢galement par la Li-
i(;n;d:oigé‘&D » quicouse

a Baze au Point D.
Cela ¢tane, je dis quelle B D C
la ccupe proporticnneliement aux deux autres C5.
tez; c'eftadire, que BD eft 3 DC, comme BAcft.
a AC, Pour le prouver,
Prolongez la Ligne BAversE , & menezpatle
Point ClaLigne CE parallele 3 AD. Celapof¢:
Puifqueles Lignes AD , EC, font paralleles, &
ue la Ligne AC rombe deflus: I'Angle ACEeft-
egala [on oppofé alternativement DAC, par la 29.
du 1. De méme, puiltue les Lignes AD, EC, -
ont patalleles , & quelaLigne BAE tombe deflus
{ N3 I'An-

P atera iyt
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I Angle interieur AECeft égal 4 fon oppof¢ exte-
ricur BAD;par la 29. du 1. Mais,par la {uppofition,
lesdeux Angles BAD, DAC, font égaux. Donc
les denx Angles ACE ; AEC, font égaux entr'eur,
D'oq il fuir (par la 6. dut.) queésdcuxcﬁm
AE, AC, qui les fofiriennent , font aufli gaux
entr’eax. Drailleurs, puif- I
que la Ligne AD, quieft

menée dans le Triangle

BEC, eft parallcleau Coré

EC: il s’end('uit (parla

Prop. précedente ) que - .
cmr?chBD cftaDC ,chin- B D ¢
fiBAefti AE, oud AC, fon ¢gale; Ce quil fal-
lpit premicrement demontrer,

Te fuppof¢ en fccond lieu, que la Ligne AD,
quicoupe l'Ang‘.e BAC, coupe la Baze BC propor-
nonncHement aux deux aurres Corez 5 ceftadie,
que BD eft 3 DC, comme BA eft 4 AC., Celz
éuant, jedisquel’Angle BAC eft coupé en deux
également. Pour le prouver,

Puifque dans le Trian2le BEC, la Ligne ADeft
mence parallcle ae Coeé EC : BAefta AE,comme
BDeftaDC, parlaProp. précedente. Mais, pa
la fuppofition, BD eft 4 DC, comme BA eftd
AC. Tartant BAeftd AE, comme BA ¢fta AC,
parla r1. Prop. du . D'ou il fuir ( par lag. Prop.
du §.) que les Lignes AE , AC, font égales. Ecpat
confequent ( épar la’s. Prop.du 1. ) les Angles ACE
& AEC font €gaux entr’eux. Or puilque les Lignes
AD, EC, font paralieles , & que la Ligne AC
tombe deffus: I"Angle DAC eft égald fonalierne
ACE, parla29.Prop.du 1. Deméme, puifque
les Lignes AD, EC, font paralleles, & quelaLi-
gne BAE rombedeflus: I'Angle exterienr BAD cft
€gal & fon oppoflé intericur AEC, Mais Jes deux An-

s ACE, AEC, fontégaux entt’eux , comme il

aded prouvé, Donc les deux Angles BAD, D}}C ’
- : om
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font aufli égaux entr’enx ; Ce qu'il falloit démon-
wrer. .

PROPOSITION IV,

THEOREME IV.

Les Triangles équiangles ont les Cotez. alen-
tour des Angles éganx , proportionnaux.,

= (uppofe queles Triangles

ABCi y & ]f)tCI:,! » fotent ‘
équiangles; c’eftd dire, que .
l‘(‘l‘mgl'gACB (ot dgal 4 I'Xn- A D
gle lzh?, que I'Angle CBA
{oit égal A 'Augle ECD 5 &
quc’l'g.;‘mglc BAC foir ¢zl B ¢C E
FAngle CDE. Celaéiant, je dis queles Cotezde
ces Trianzles qui font aurour des Angles égaux,
font proportionnaux ;c'eftd dire, que DEeft 4 EC,
comme AC ¢ft 4CB; queECeltaCD, comme
CBceltaBA; X queCDeftd DE, commeBAcft
3 AC. Pourle proaver,

‘Difpofez ces deux Triangles ABC, DCE, en .

forte que lesdeux Lignes BC', CE, fe rencontrent
direCtement. Puis continuez les CoétezED, BA,
vers F. Celapofé: . -

Puilque, par la fuppofition, 1’Angle DEC eft
égal 4 I'Angle ACB, les deux AnglesB&E font
égaux anx gcux Angles B & ACB. Orceux-ci en-
femble valent moins que deux droits, parla17.du
1. Donc les denx Angles B& E enfemble valent
aufli moins que deax droits. Et partantlesdeux
LignesED, BA, étant‘prolongc’cs versF, {eren-
contreront,  Drailleurs , puilque la Ligne droite
" BCE tombe fur les deux Lignes droites EF, CABZ
N 4

PNt
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& que I'Angle exterieur ACB eit égald fon oppoft
jneerieur E 5 pat {uppofition : cesdeux LignesEF
CA, lont patalleles, par la28.du1. Deméme,
puifquc la Ligne droite BCE tombe fur les deux Li-
gnes droites CD, BF, & que I'Angle extericur
DCE eftégala fon oppofé intericur B, parfippo-
fizion : ces deux Lignes CD, BF, fontaufl paral-
leles. Et par confequen: la
Figute ACDF eft un Paralle- ¥
logramme. Dot il fuir que
DF et égaled CA, & CD
égale 3 AF, par la34.dur.
Maintenant, puifque CDeft
arallelea BF » ils’enfuit ( par
Ia 2. Prop.} que comme ED eft 4 DF, ouiCi
fondgale,ainfi ECeftd CB. Eren Raifonaleme,
comme ED cft 4 EC, ainfi CA eft 3 CB. Deméme,
puifque CAeft parallele 3 EF , il s'enfuit ( parlaz.
Prop.) que comme EC eft 2 CB, ainfiF4, ou
CD (on ¢gale, eft a BA. Eren Raifon alterne, com-
meECeaCD, aiafi CB e 3 B5A. Nous avons
douc d'une part trois Grandeurs DE, EC, CD,
& d"autrc part troisautres Grandeurs AC , CB, B4,
lefquelles prifes deux a deyx fonr proportionsellss.
Partant en Raifon égale, comme la premiere DE
eftaladerniere DC, ainfi la premiere ACeltils
dernicre AB. Er ainfi daus les Triangles équian-
cles, les Corez qui font alentour des Angfes €gax |
font proportionnaux ; Cequ'il falloit démonter.

I CorROLL AIRE.

1l fuit de [, que fes T rianglcs quiangles {ont
{emblables. ' :

I. CoROLLAIRE

T {uitencore deld,que fi on méne dans un Trian-
. gle
e}
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gle une Ligne droire paralieled 'an des Corez, clle
retrancheta un Triangle femblable au toral,

Ainfi, fi dans le Triargle AEC, )
on méne la Ligne DE parallelea A
BC, le Triangle ADE fera fem-
blable au toral ABC. Car {parla

29.du1.) I'Angle ADE cit ¢gal D "B
ilAngleB; & Pangle AED cft
égal 4 'Angle C; & I'Angle A T C

elf conimun 4 ces deux Trnangies : doneils {ont:
dquangles , & par confequent fembiables,

PROPOSITION V.
THEOREME V.

Les Triangles qui ont lewrs Corez, proper=
tioinanx o [ont équiangles.

e fuppofe que dans
J les Triangles ABC, N

DEF, AB {oitdaBC, D
comme DE et A EF;
que BC foit 4 CA, E ’Q
comme EF et aFD; B C
&eniin que AB foit &
AC, commeDE eft & G
DF. Cela étant, je dis que ces deux Triangles ABC,
DEF, fontdquiangles. Pourle prouver,

Faites au Point E I'Angle FEG égal d’Angle B ,
& au Point F I’Angle EFG dgalil'Angle C. Cela
érant, I'Angle G fera dgal 41 Angle A, parlajz.
du1 & les c?eux Triangles ABC, & EFG, feront
dquiangles, Celapofd: .

Puifque cesdeux Triangles fone dquiangles: par
Ia Propoiition Prc’cedentel\,I EF eft 4 EG, comglc

. 5 N
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BCeft 3 BA. Mais BC efta BA, comme EF elt}
ED, par fuppofition, Parrant (par la 11. Prop,
dus.) EF elt 4 EG, commeEF et dED. Erpar
confequent les Lignes EG, ED, font égales, par
la 9. Prop.du . De méme, EFeftafG,comme
BCeftd CA. Mais BCeftd CA, comme EFelti
FD. Partant EF efta A

FG, comme EF eft i

FD. Et par confequent

fes Lignes FG, FD, B

font €gales, parla s, E

Prop. du §. Mainte- B [} F
G

nant , puis qu'aux
Triangles FFD, EFG,
Jes deux Cotez EF »ED, font c'gaux anx denx C-
tez EF, EG, chacunaufien, &1aBaze FDémale}
la Baze FG: le Triangle EFD eft entou ég;l an

Triangle EFG, parla 8. Prop. du 1. Maisle Tria- ~

gle EXG eft équiangle au Triangle ABC, par |
?onﬂ'ru&ion_. Donc fe Trianglc.E?[) oft au}ﬁlz;uif
:I”cz‘ile au Triangle ABC; Ce qu'il falloir démor

AT

D

O
}:

&

P RO

— e e e



¢!

LIVRE SIXIE'ME. 299
,PROPOSITION VI
THE-OREME VI

Si dewx Triangles ont un Angle égal iun

Angley ¢ les Corez. dalentonr pro-
 portionnaux y ils [eront équiangles.

]Efuppo['c que dans A

les deux Triangles

ABC, DEF,I'An-

{e B foit égal 4 I’An-
glc DEF, gc quecom- E

meBCeftdBA, ainfi B C -
EF foit a ED. Cela
éunt, je dis que le _
Triangle ABC eft équiangle au Triangle DEF,
Pour le prouver,

Faites'Angle FEG égala 'Angle B, & I'Angle
EFGégalal Angle C. Cela€rant, I'Angle G fera
émalal’Angle A, parlayz. Prop. du 1, & les deux
1 riangles ABC, EFG, feront équiangles, Cela

ofé: - _

Puifque ces deux Triangles font équiangles: EF
eft 1EG, commeBCeft a BA, par [a 4. Prop. Or
BCelt3BA, comme EF ¢ft 4 ED, pat fuppofi-
tion. DoncEFeft aEG, commeEFefta ED. Et
parrant (parla 9. Prop. du s.) les Cotez ED &
EG font égaux. Maintenant , aux Triangles EFD,
EFG, les deux Corez EF, ED, font égaux aux
deux Cbtez EF,EG, chacunau fien; & I Angle FED
égal 4 I'Angle FEG,*puifquiils fon: tous-deux
écaux 4 I'Angle B. Partanr (par Ia 4. du1.) le
Triangle EFD eft égal en tout au Triangle EFG.
Mais le Triangle EFG cft équiangle au Triangle

- N6 ABC,

B

CD<>H
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ABC, par la conftruction. Donc le Triangle
EED eft aufli équiangle au Triangle ABC; Ce
qu il falleit démontrer.

PROPOSITION VII
THEOREME VIL

Si dewx Triangles ont un Angle égal 4
un Angle, € les Cotez qus font aleps
tour d'un antre Angle., proporsionnans,
fe troifiéme Angle de Pun érant de me-
me efpece que celus de Pautre: cesdens
Triangles (erons équiangles.

E fuppofe que dans
les ? cux gl‘rianglcs A - D
) AI;.C » DEF,I'An-
le A foit égal a I'An- .
gle D; quc%e Coté AB G
{oiran Cété BC, com- _
mele Cord DE et au B CE F
COrd EF 5 & deplus, que I'Angle C foit de méme
elpeceque’Angle F, c'eftd dite, queft I’ AngJe F
eft droit, obtus, ouaigu, comme id , I'AngleC
le foirauffi. Cela érant, je dis que le Triangle ABC
eft équiangle au Triangle DEF. Et premicre-
ment, jedis quel’Angle ABC eft égald I AngleE.
Pour le prouver, . .
" Si ' Angle ABC n’éroit pas égal 3 1'Angle B, il
s'enfiivroit que I'un feroit plus grand que l'autre;
fuppofons que ce foit ABC. Cela pofé: .
Retranchez de cée Angle, I'Angle ABG égald
FAnglcE, parla2;. du 1. Er puilque L'Angle J‘E
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eftéoald "Angle D, par fuppofition : le troifime
BGA fera égal au troifiéme F, & ainfi les deux
Triangles ABG & DEF feront équiangles. Deforte
?ue il'Angle F eftaigu, commeici, ’Angle BGA
cra auffi aigu, & par confequent fon Comple-
ment i deux droits BGC fera obtus. Drailleurs,
puifque les deux Triangles ABG & DEF font
¢quiangles : le Coté AB{era 3 BG, comme DE efk
iEF, parla4.Prop. MaisDE eft 3 EF, comme
ABefta BC, parfuppofition. Donc ABeftd BG,
comme ABeft 4 BC. D’ouiil fuit { parla 9. Prop.

dus.) quelesdeux CotezBG , BC, fontdgaux;
- & (par la 5. Prop. du 1.) que I'Angle BGCeft

égal a'Angle C. MaisI'Angle C a été {uppof¢ ai-
u: donc 'Angle BGC fera auffi aigu. Mais cée
ngle BGCa déja été prouvé obtus & & ainfil'An-
gle BGC feioit enfemble optus & aigu ; ce qui eft
impoffible. 1l eftdoncimpoffible queles Angles C
& ¥ érantaigus, I'Angle ABC foitplus grand que
I'AngleE. , ,

Que fiT on elit fuppofé au commencement , que
les Angles C & F eutlent éié obtus: onauroit prou-
véde méme, quel' Angle BGA auroit €cé obtus ;. &
par confequent que fon Complement a deux droitg
BGCauroit€té aign. Puis montzant que ¢ét An-
gle BGC feroitaufli égal'® I' Angle obtus C, il fe-
roitarrivé que I' Angle BGC auroit dit éure aign &
obtus toutenfemble’; ce qui eft irhpoflible. Sibien
?u’il eft ablolument impoflible que I'Angic ABC

oit plus grand que l’Angfe E. Etcomnel'on peat
prouver de méme , que l'Angle Ene feauroit étre
plus grand que I'Angle- ABC, il s’enfuit que ces
deux Angles {ont égaux. Mais !’ Angle Aeft ¢gal &
I'’Angle D, par fuppofition. Par confequent les.
deux AnglesC & F fontaufli égaux, parls 32. du
1. Cequ'il fallait démontrer.. .

N7 " PRO-
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PROPOSITION VIIL

THEOREME VIIL

Si de U Angle droit d'un Triangle Reflan-
gle on abaille une Perpendiculaire fur la
Baze, clle le divifera en denx autves
Triangles, qui [eront [emblables en-
treux y € au toral,

€ f{uppofe que le Triangle

ABlg foit qReé'tangle s ®x A
que de !’ Angle droit BAC on
abaifle la Ligneld:];)itc‘ 11;&(?

erpendiculaire 2 la Baze BC.
%elpa ¢rant, je dis premiere- B D C'
ment que les deux Triangles ABD, ADC, dans
lefquels le Triangle ABC eft divifé, Iui font fem-
blables. Pour le prouver,

Au Triangle ABD, I'Augle BDA eft droit, &
édgal aI'Anglc BAC. Deplus, I'Angle B eft com-
mun aux deux Triangles ABD & ABC. Par con-
fequent le troifiéme BAD eft égal au troifiéme

BCA. Etainfi ces deux Triangles font équiangles .

& femblables , parla 4. Prop.& par la 1. Déhai-
tion.
De méme, au Triangle ADC, I'Angle ADC
eft droit, & ¢gal 4 I'Angle BAC. Deplus, I'An-
le C eft commun aux deux Triangles ADC &
ABC. Etpar confequent le troifiéme DAC eft égal
autroifiéme €BA. Etainfi ces deux Triangles font
¢équiangles & femblables; Ce qu'il falloir démon
trer,

I

C»
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Je dis en fecond lien, que les deux Triangles
ABD, & ADC, font {femblables entr’eux. Pour
Ie prouver ,

L'Angle ADB eft égal a I'Angle ADC, érant
. droits, parlaconftrution. L’Angle ABD a éié

prouvé cgal 4 'Angle DAC, & I"Angle BAD &
I'Angle ACD. Erpartant, cesdeux Triangles font
équiangles & femblables ; Cequ'il falloit démon-
trer. , .

COROLLAIRE.

1l fuit de cette Propofition , que i del'Angle

"droitd'un Triangle Rectangle on abaifle une Per-

pendiculzire fur la Baze, elle fera moyenne pro-
portionnelle enrre les deux parties de la Bazes
ceft d direque comme une des parties de 1a Baze fe-
rad cette Perpendiculaire , ainfi cette Perpendicu-
laire fera 4 Pautre partie. Car puilque les deux
Triangles ADB, ADC, fontf{emblables: les Co-
tez alentour de leurs Angles drofts doivent étre
proportionnaux , par la 4.Prop. Etpartant, com-
meBD et aDA, ainfiDActd DC.

PROPOSITION IX.
PROBLEME I

Une Ligne droite étant donnée, en rew
trancher une partie demandee.

& je propofe d'en retrancher une partic deman-
dée, comme par exemplela cinquiéme partie.

Pour le faire,
‘Titez du Poine Ala Ligne droite indeterminée
AC,qui faffeavec AB telAngle qu'il vous plaira.Puis
. ayant

]E fuppofe que la Ligne droite AB foit donnde,

i T e
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ayant prisla partie AD, 2 diferetion, prenez de
fuite quatre autres parties,, {gavoir, DE, EF, }G,
GH, ¢galesda AD, enforte que laLigne AD foic
Is cinquiéme partie de AH. Menez aprés cela du
Point H au Poine Bla Ligne droite H5; & par le
Point D menez la Ligne droite DI, parallelea HB,
Cecla étant , jedis quela Ligne Al eftla partie de-
mandée; ceft 4 r?irc qu’elle eft la cinquiéme par-
tic de AB. Pour le prou- )
vers

Puifque DIeft parallele
i HB, il senfuit (par la
2. Prop.) que AleftalB,
comme 1(&}) eft iDH& &
en compofant, AB eft 2 4
Al, coxglme AHeftaaD, AL B
Eten Raifoninverfe, Alefta AB,comme ADcft
4 AH. Or ADeft lacinquiéme partie de AH, par
la. conftruction. Donc Al fera auffi la cinquiéme
partie de AB y Ce qu'il falloit faire, & démontrer.

PROPOSITION X
PROBLEME IL

Tne Ligne droite étant donnée la con-
per [emblablement & une antre Lignt
- droite donnee & coupée.

E fuppofe que lesdeux Lignesdroites AB, ACy
J {oient donndes , &-que AC foitcoupdecn trois
parties, fgavoir , AD, DE, EC. Et je propofe de
couper la Ligne AB fernblablement 4 la Ligne AC;
c’eli ddire, enforteque fes pardies {oienc entr’elles
en méme Raifon que les parties AD , DE, EC.
Pout le faire, p

Difpo-

P R T = ST
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Difpofez ces deux Lignes enforte qu’elles fe ren- -

contrentau Point A, & fafient un Anglc tel qu’il
vous plaira , comme BAC. Er aprés avoir mené
du Point C au Point Bla Lignedroite CB, tirez
par les Points D & E les Lignes droites DF, EG,
paralleles 3 CB & entr'elies 5” & par le méme Potat
D menez auffi la Ligne ;
droite DH paraliele 4 AB,
Cela drant, je dis que la
Ligne droite AB eft coupde D "
femblablement & la Ligne
AC, auxDPoints F & G ;
Pour Je prouver, A F G B
Puifque dans le Triangle AEG la Ligue droite
DF eft menée parallele 2 KG : il senfuit ( parla 2,
Prop.) qued AF eft AFG, comme AD ¢t 2 DE. Et
puifque faLigne DH eft paralicle d FB, il s'enfuit
que les Figures FI,GH, font des Parallelogrammes;
& qu'ainh les Cotez ¥G, GB , font egaux anx
Cbrez oppofez DI, 1H ; & partant que FG cft &
GB, comme DI eft 2 IH. Or puifque dans le
Triangle DCH , laLigne El eft mence parallele 4

CH: DleftilH, commeDEctaEC, parlaz,

Prop. Et partant FG eft 4 GB, comme DEcftd

EC; Cequil falloit faire, & démontrer,

P ANAEA
o AR

&
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PROPOSITION XI
PROBLEME IIL

Deux - Lignes droites étant données , en
trowver une troifiéme qui leur foit pro-
portionnelle,

E (uppofe que les deux
J Lignes droites AB,
AC, foient données,
& je propofe de trouver
une troifiéme Ligne qui
leur foit Eroportionneae.
Pour le faire, 7
Difpofez les deux Lignes droites AB, AC, &
forte qu'elles {¢ rencontrent au Point A, & faflent
un Angle tel qu'il vous plaira , comme BAC. Pro-
longez ces mémes Lignes indefiniment vers D&
vers E ; & aprés avoir pris BD dgaled AC, &:iré
duPoint B au Point C la Ligne droite BC , mencz
par le Point D la Ligne droite DE paralieledBC)
ui coupe la Ligne AE au Point E. Cela éeant; J¢
gis que la Ligne CE eft Ia troifi¢me proportionaclic
quil s’agit de trouver. Pour le prouver, )
Puifque dans le Triangle DAE, laLigne droitt
ECeft menée parallelea DE, ilsenfuir (parle.
Prop.) que ABetd BD, oua fon égale AC, com-
me AC eftd CE. Etpartant CE eft wroifiémepro-
portionnelle aux deux Lignes droites données ABy
AC; Cequ'il fallote faire , & démontrer,

PRO-
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PROPOSITION XIL
PROBLEME IV.

Trois Lignes droites étant dounees o en
srowver une quarrieme qui bewr [oit pro=
portionnelle. '

JE foppofe que les trois
Lignes droites AB, BC,
& D, foient données ; &
je propofe de trouver une
varriéme Ligne qui lear
oir proportionnelle. Poutr
fe faige, -
Difpotez la premiere Li- A B C
gne AR, & lafeconde BC, enforte qu'elles fé ren-
contrent dire¢tement au Point B. Tirez duPoint
AlaLigneindefinic AE, qui faffe avec ACun An-
glerel qu'il vous plaira, comme CAE. Puis ayant
pris AF égale 4 laLignedroite donnde D, & me-

né la Ligne droite FB : tirez par le Point C la Ligne

CE parallele a¥B, quicoupe la Ligne AE au Pomnt
E. Celaérant, je disque la Ligne FE eft laquatrié-

. me proportionnelle qu'il s’agic de trouver. Pour le

prouver,
Puifque dans le Triangle CAE , laLigne FB eft
menéeparalleled EC, 1l s’enfuir_ ( parla 2. Prop. )
que ABefta BC, comme AF, ou Dfondgale, eft
-1 FE. Etpartant FE eft certe quatriéme Ligne qu’it
falloit trouver, proportionnelle aux trois Lignes
droites données ; Ce qu'il falloit faire, & démon-

trer.

P R Qu
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PROPOSITIONXIII
"PROBLEME V.

Deunx Lignes droites étant données, troye
ver une moyenne proportionmlle entre
ces deux Lignes.

E fuppofe que les denx Li- D
J guesdroites AC, CB, foient
donnfes, & je propofe deleur
trouver une moyenne propor- |

tonnelle; c’eflt'a dire, jepro- A B
oft de trouver une Ligne qui
air cette proportionavec les deux autres, que com-

" me AC fera 4 cetrgL’gne, ainfi certe Ligucﬁ)iri

CB. Pour le faire , *

Dilpolez les deux Lignes droites AC, CB, &
telle forte, qu’elles fe rencontrent diredtement. Puis
décrivez fur ABle demi-Cercle ADB; & élevezdn
Point C la Ligne CD perpendiculaire fur AB, &
qui rencontre la Circonference au PointD. Celt
¢tant, jedis que 2 Ligne CD eft movenne propor-
tionnelle entre AC & CB. Poutr le prouver,

Meunez les Lignes droites AD , DB. Celapofé:

Puifque I'Angle ADB et au demi- Cerdle, il
eft droiz , par l2 31. Prop. du 3. Et parant
( par le Corollaire de 1a 8. Prop. ) CD cft moyenne
proportionnelle entre AC & CB. Ceft a dire que
comme ACefta CD, ainfi CD efta CB; Cequil
falloit faire , & démontrer,

e g S & 4
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PROPOSITION X1/,
THEOREME IX.

Si deux Parallelogrammes éganx ont un
Angle égal aun Angle, les Citez alen-
tour des Angles éganx [eront recipro=
quement proportionnaux : Et fi deux
Payallelogrammes ont un Angle égal 4
un Angle , ©° les Cotez, alentour des
Angles éganx reciproquement propor=
tionnaux o ils feront égaux.

Efuppolepremicrementque D € H
les deax Parallelogrammes
ABCD, BEFG, foient égaux, .
© &queles Angles ABC, EBG, )

{oient aufli égaux, Cela érant, A
je dis que les Corez alearour : F
de ces Angles font reciproque- E
ment proportionnaux ; c'eft 4 dire, que comme
ABcftaBG, ainfi EBeftd BC. Pour le prouver,.
Dilpofez les deux Parallelogrammes ABCD,
BEFG, en forte, que Jeurs Cdtez AB, BG, feren-
contrent direCtement au Point B 3 & prolongez les
Cowez DC, FG, jufqu'a ce qu’ils {e rencontrent i
au Point H. Cela pof¢: : :
Puiqueles Angles ABC & EBG font égaux, par N
fuppofition ; les Lignes CB , & EB , fe rencon-
trent dire&ement, parlaRemarque dela 1. du 1. ;
Draillegrs , puifque les Li}gncs DH, AG, fontpa- g
ralleies, & que CE, HY, font auffi ya(allelés é i
4

G
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CG eft un Parallelogramme. Maincenant, puifqe
les Parallelogrammes DB, CG , font de meme
hauteur , ils font entr’eux comme leurs Bazes, pat
lar.Prop. CeftadirequeAB ) ¢ H
¢t aBG, commele Parallelo-
gramme DB eft au Parallelo-
gramme CG. Sidonc au lien B G
gu Parallelogramme DB on A
prend le Parallelogramme BF,

qui lui eft égal, par fuppofi- EL -

F

tion : il s'enfuivra que AB fera 3 BG, commele

Parallelogramme B eft au Parallelogramme CG.
Or ces deux Parallelogrammes énant de méme
hauteur , BF et 2 CG, comme EBeftaBC. Par-
tant (parlar1. Prop.du5.) ABeftdBG, comme
EBefta BC; Cequ'il falloit démontrer.

Je {uppole en fecond lieu , que les Parallelogram-
mes ABCD , & BEFG, ayent I' Angle ABC c’gali
I’Angle EBG, & que le C6té AB foirau Cot¢ BG,
comme le Cotd EB eft au Coté BC. Cela éant, je
disque ces deux Parallelogrammes font égaur et
tr'eux. Pour le prouver,

La méme préparation que deffuss étant fuppofée:

uifque les Parallelogrammes DB, CG, fon d¢
méme hauteur; le Parallelogramme DB eft auPs-
rallelogramme CG, comme AB eftd BG,-pith
1. Prop. Or AB eft 4 BG, commeEBeftaBC,
par fuppofition. Partant DBeftaCG, commeED
cft & BC. Daailleurs, puifque les Parallelogram-
mes BF , CG, font aufli de méme hauteur : com-
me EB efta BC, ainfi BF cft 4 CG. Parrant com-

- meDBefti CG, ainfi BF cftencorea CG. D'os

il fuir (parla 9. Prop.dus. ) que ces deux Paral
lelogrammes DB, BF, font égaux entreux; Ce
qu falloit démontier,

PRO-
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PROPOSITION X7,
- THEOREME X~ A

@ égal 4 un Angley les Cotez alentour
2 des Angles éganx [eront reciproquement
proportionnanx: Et fi denx Triangles
- ont un Angle égal 4 un Angle, & les
Cotez alentonr des Angles éganx reci- ;
proquement proportionnaux y ils [eront
,
dganx.

E fuppofe 1° que les A - D
i deax Triangles ABC,. [\ g
i DBE, foient ¢gaux, &

. que les Angles ABC , DBE,
fotent aufli ¢gaux. Cela .
éuant, jedis queles Cotez C F
alentour deces Angles font
reciproquement proportionnaux ; ¢'eft  dire que
comme AB eft 3 BE, ainfi DB eitd BC. Pourle
prouver ,

Difpofez les deux Triangles ABC, DBE, en-
forte, que leurs Cotez AB & BE fe rencontrent di-
re&ement au Point B; & du Point CauPoint E
menezla Ligne droite CE. Cela pofé:

Puifque Jes Angles ABC & DBE font égaux, -
par fuppofition ; les Cotez CB & DB concovrent
dire@temert, par la Remarquedela 1 5. du 1. Dail-
leurs, puifqueles Triangles ABC & BCE font de
méme havrenr, dis fonr catr’eux comme leuss Ba-

: 2¢5,
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zes, parla 1. Prop. Etpartant ABeftd BE, com-
mele Triangle ABC eft au Triangle BCE. Mas
I+ Triangle ABC eft au Triangle BCE, comme fon
égal DBE eft au méme Triangle BCE. Partant AB
eltd BE, comme le Triangle DBE cftau Triangle
BCE. Mais ces deux Triangles font de méme hau-
teur; & par confequent le Triangle DBE eft 22
Triangle BCE , comme la Baze DB efta la Baxe
BC, parla 1. Prop. Drou il fuit que AB eft 4 BE,
comme DB eft & BC, par la 11, du 5. Cequil
falloir de’m{gmrer.
efuppofeen fecond lieu, ' .
qu{ les El"riangles ABC & A D
DBE ayent 1'Angle ABC B
égala 'Angle DBE, & que
ABfoita BE, comme DB
eft 2 BC. Cela érant, je -
disque ces deux T riarigles C E
{font égaux entr'eax. Pourle prouver,
La méme préparation que deffus érant fuppofée

uis que les Triangles ABC & BCE font de méme
Eauteur » le Triaiigle ABCeft an Tridngle BCE,
comme ABeft a BE, par la 1. Prop. Or ABeftd
BE, cornme DB efta BC . par fuppofition. Donc
le Triangle ABC eft au Triangle BCE , commeDB
et aBC, parla 11. du 5. Drailleurs, parce que
les Triangles DBE & BCE font de méme haureur:
comme DBeft 4 BC, ainfi le Triangle DBE«ft au
Triangle BCE. Partant, le Triangle ABC eft au
Triangle BCE, comme le Triangle DBE eftat
méme Triangle BCE. D'ouil {uit [ parlag. Prop.
du 5.) que ces deux Triangles ABC, & DBE,
font égaux entr’eux 5 Cequ'tl falloit démonrer. -

PRO-
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PROPOSITION XV
THEOREME XL

Si guatre Lignes droites [ont proportion-
nellesy le Reftangle des extrémes [era
¢gal an Rellangle des moyennes: Et fi

e Retangle des extrémes eft égal an
Retangle des moyennes, les gquatre

Lignes droires [eront proportiennelles.

E fuppofe} 1°. A A D
ue les quatte
}ignes qdroi- E F E H.
tes AR, EF, FG, B
BC, fuicnt pro-
portionnelles , en- :
forreque AB & BFGCB C I G
BC foient les ex-
trémes, & que EF & FG foient les moyennes,
Dailleurs, je fappofeque le Rectangle ABCD foic
fait des extrémes AB, BC; & que le Redtangle
EFGH foit fait des moyennes EF , FG. Cela éeant,
je dis que ces deux Rectangles font dgaux entr’eux,
Pour le prouver, » .
Puifque tous les Angles de ces Rectangles font
droits, ils ont un Angledgaliun Angle, Et de-
plus, il eft fappofé que AB, COté du premier
Reftangle, eft 4 EF, Coté du fecond, comme
FGCorédnfecond , eftd BC, COté du premier:
Et partant ces deux Rectangles font égaux , par
la 14. Prop. Cequ'il falloit démontrer, ~
Je fuppofle en fecond licu les quatre Lignes droi-
Tome 1, o tes

/
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tes AB, EF, FG, BC; & que le Redangle -
ABCD, comprisdesextrémes AB, BC, foirdgal
au Rectangl: EFGH, compris des moyennes EF,
FG. Celaérant, jedisqueces quatre Lignes font
proportionnelles. C’e a dire que ABeftiEF,
comine FG eft 3 BC. Pour le prouver,

Puifque les deux Redtangles ABCD, EFGH,
font dgaux, & c{uc lears Augles font droits, ils
ont un Angle égald un Angle.” Dol il fuit (par .
la 14.Prop.) que les Corez alentour des Angles
dgaux font reciproquement proportionnanx ; ceft
4 dire que AB, Coté du premier Retangle, eft
3 EF, COté du fecond, comme FG, Coré du
méme fecond, et 4 BC, Coté du premier; &
qu'ainfi ces quatre Lignes font proportionnelles ;
Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XVIIL
THEOREME XIL

Si trois Lignes droites {ont proportionnel-
les, le Reflangle des deux extrémes fes
74 égal an Quarré de la moyeune: Et
[ le Retangle des extrémes eft égal ak
Quarré de la moyenne , les trois Li-
gnes drosses [eront proportionnelles,

E fuppole 1°. que les trois Lignes droites AB,
J EF , BC, foiemt proportionnelles; que le
Redtangle ABCD foit compris des deux extré-
mes AB, BC ; & quele Quarré EFGH foit celui de
la moyenne EF.  Cela diant, jedis que le Reftan-
gle ABCD eft ‘gal an Quarré EFGH. Pour Je prou-
ver, . : Fa
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Yaites I Ligne FG égale a EF. Celapof¢:
Puifquela Ligne FGeft égale 3 EF, les quatre

Lignes droites AB, EF , FG, BC, four propor- .

tionnelles , par fuppofition. Et partant ( par la
Prop. précedente) ﬁ:Rc&mg]c ABCD, quieft faic
desdeux extrémes , fera égal au Re&angle EFGH ,
quieft fait des denx moyennes. Mais puifque les
moyennes EF , FG , font égales, leur ReGtangle eft
le méme que le Quarré de la moyenne EF , fcavoir
EFGH. Erparantle Re&tangle des extrémes eft
¢gal au Quarré de la moyenue ; Ce qu'il falloit dé-
montrer. oo

Je fuppofe en A A D
fecond lieu,que le ‘
Rectangle ABCD, | E F‘B E_H

extrémes AB.,
BC, foitégalan
Quarté EYGH RFGC B C F G
de la moyenpe
EF. Cela éuant, je dis que les trois Lignes AB;,
EF, BC, font proportionnelles. Pour le prou-
Yer,

Puifque les deux Re@angles ABCD & EFGH
font égaux, & que leurs Angles font droits, ils

comprisdesdeux I

" ontunAngleégald un Angle. D'odil (Uit (parla
* 14.Prop.) queleurs Cbrez font reciprequement

proporionnaux ; c'eft 4 dire que AB, Coté du
premier ReQangle, eft 4 EF, Coté du fecond,
comme FG, Cotédufecond , ou fonégal EF,eftd
BC,-Cbté du premier. Er ainfi ces trois Lignes
four proportionnelles ; Ce qu'il talloic démontrer.

Q2 . P RO
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PROPOSITION XVIIIL
PROBLEME VI

Sur une Ligne droite donnée 5 décrire une
Figure reftiligne (emblable & fembla
/ \ . g
blemclm poﬁ'f a une Figure reftiligne
donnée. .

E fuppofe quela 3y G -
J Ligne AB, &la [ > D E

Figure recliligne ‘
« CDEF, foient don-
nées; & je propofe .
de décrire fur lali- o Rc . F
gre AB une Figure
femblabled CDEF, & femblablement pof¥e; el
a dire qui foit telle, que dansla Figure quicltd
déerire, 1a Ligne AB foit un Céeé homologue d un
. Coté de la Tigure doande , comme par cxempled
CF. Pourlefaire,

Prenez un des Angles de la Figurc dounde tel
qu’il vous plaira, comme par exempleC; &du
Point C menez aux autres Angles autant de Lignes
droites que vous pourrez, telle que(t CE, pour
refoudre route la Figure ca Triangles. Cela fair,
menez des Points A & Bles Lignes droites AG, BG,
qui faflent avec AD les Angles GAB, & GBA,
égaux aux Angles ECF, & EFC, chacunau fien:
Pnis menez des Points A & G les Liguesdroites
AH, GH, qui faffent avec AG les Angles HAG,
& HGA, égaux aux Angles DCE, & DEC, &
ainfi de fuite, s’il yavoit encore d’autres Triangles
dans}a Figure CDEF, Celacrant, jedis quelaFi-

: . gure

e
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ure ABGH , décrite fur laLigne donnée AB, cft

lemblable & femblablement pofée i la Figure
CDEF. Pour leprouver,

Premierement , dé ce que par la conftru&ion
chaque Triangle de I"une des Figuresa deux Angles
¢gaux d deux Angles d'un Triangle de l'autre Figu-
re, le wroifiéme Angle de chaque Triaugle d'une

- Figere s'enfuit égal au troifiéme Angle de clmque

Trangle del'autre Figure ; & partant tous les An-
gles desdeux Figures ¢tant égaux , chacun au fien,
les deux Figures font équiangles.

Deplus, puifque les Triangles ABG & CFE font
e'r({uianglcs » il Senfuit (tpar la 4.Prop. ) que GB
eft 4 BA, comme EFetta¥C; & deméme , que
ABeftd AG; comme CFeftd CE. Mais puifque
Ies Triangles AGH & CED {ontauffi équiangles:
AGefta AH, comme CE cftd CD. Etpartat cn
Raifon égale, ABefta AH, commeCFeft 4 CD,
Deméme, AH eft 4 HG, comme CD cftd DE.
Donc enfin enRaifon égale, GBeftaGH, com-
meEF efta ED. ‘Erainfiles deux Figures ABGH &
CDEF, quifont Equiangles, & quiont leurs Co-
tez aurour des Angles ¢gaux proportionnaux , font
femblables , & femblablement pofées ; Cequ'il fals
loit faite, & démontrer. ’

S

IR
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PROPOSITION XIX,

THEOREME XIIL

Les Triangles [emblables fant ensy’enx en
" Rasfori donblée de leurs Citez, de méme
Raifon.

E fuppofe que les Trian-~ A

J gles ABC & DEF, {olent

temblables ; que I'Angle D

BAC foitégal iI'Angle D ; )

- ¥Angle B d 'AngleE; &

I'Angle Cal'AngleF. Cela

érants je disqueles Trian- B GCE T
les ABC & DEF font I'un  I'autre en Raifon dou-
Ide de leurs Cdtez de méme Raifon ; c'eft 2 dire,
wayant trouvd une troifiéme Propordonnclle aux

gcux Cotez BC ; EF : le Trangle ABC fera au

Triangle DEF, comme BC fera 4 ceue troifiéme

proporiionnelle , par exemple 4 BG. Pour le prou-

ver, . ’

Menez du Point A au Point G laLigne droite
AG. Celapofé:

Puifque les Triangles ABC & DEF font fembla-
bles, AB eft 4 BC, comme DE efta EF. Etpar-
tant cn Raifon alterne, ABeft 4 DE, commeBC
eftd EF. Mais BCeftaEF, comme EF ¢ftiBG,
par la conftru&tion. Dong AB eft ADE, comme
EFcftd BG. Et ainfi les deux Triangles ABG &
DEFontun Angle égal d un Angle, fcavoir B égal
AE, & les Cdrez alentour deces Angles recipro-
quement proportionnaux : d'od il fuit qu’ilsfont
€gaux, par la 5. Prop. Et partant le Trizﬁ;lcc
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ABCferaau Trjangle DEF, comme le méme Tri-
angle ABC eftay Triangle ABG. Or ces deux der-
niess Triangles érant de mémc bauteur , le Trian-
gle ABC eit au Triangle ABG, comme BC cftd
BG, par fa 1. Prop, Par confequent le Triangle
ABC eft auffi an Trangle DEF, comme BC cft d
BG, c'eltadireen Raifon doublée de BCAEF ; Ce
qu'il falloit démontrer,

PROPOSITION XX
THEOREME XIV.

Les Pé{ygom.r [emblables pewvent érre di-
vifez dans un nombre égal de Triangles
[emblables entr’enx 5 ¢ proportionnaux
a lewrs Tows : Et ces I’ol]gom.r font
Pun 4 lawtre en Raifon dounblée de leurs
Corez, de méme Raifon,

% fuppofe que A
les Polyoones

ABCDE &« B E r

FGHIK f{oient
{emblables ; enfor- G K
te que 'Angle A "

foitépldlAngle C D H

¥; I'AngleBal'Angle G ; I'Angle C =‘ll'Ang[c H.
PAngleDal'Anglel; & MAngle E 4 I’Anglc K E::
deplus, que ABloitaBC, commeFGiGH ., ue
BC {oitaCD, comme GH i HI; que CD fmti
DE, comme HIA 1K ; & enfin que DE fo;; AEA
comme 1K et aKF. Ou bien en Raifon alierpe
que AB foit afG, comrge BCeftaGH; que BC

4 foir
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foita GH, comme CD eft @ HI; aue CDfoird
HI, comme DE«fl a1:0; & enfin q‘uc DEfoira
1K, comme EAeflta XF. Cela érane, je dis pre-
miciement qu'on peur divifer le Poly sone ABCDE
en aurant de Triangles que le Pojyzone FGHIK.
Pour e prouver,
Prenez dans les A
deux DPolygones

deux Angles égaux, B £ I
commel'Angic A, G X
& l’AnglcF ; &ti-

rez des Poinss A& .
F auxautres Angles, C D H I

aurant de Lignes droites que Yous pouricz , comme
AC,AD, FH, FL. Celapold: .

Puilque le nombre des Angles du Polygone
ABCDE cft égal au nombre des Anales du Polygo-
ne FGHIK ¢ il eft évident qu'ib:n'y aura ni plus ni
moinsde Triangles dans'un que dans 'autre.
" Je dis en fecond lieu, que chaque Triangle du
Polygone ABCDE cft femblalle 4 un Triangle du
Polygone FGHIK ;5 parexemple . quele Tnangle
ABC cft femblable an Triangle FGH; le Triangle
ACD au Triangle FHI; & le Triangle ADE au
Triangle FIK. Pour le prouver

Puifque I'Angle Beft égal ilAngleG, & quele
Cbté AB eftauCété BC, commeFGAGH, pat
fuppofition : il s’enfuit (par la 6. Prop.) que les
deux Triangles ABC & FGH font femblables, &

*équiangles. On prouvera de méme, que les denx

Triangles ADE & FIK font auffi femblables, &
équiangles. Et quant aux Triangles ACD & FHI:
puifque les Angles BCD & GHI font égaux par
fuppofition ; fi on en retranche les Angfes BCA&
GHF , qui ont été. prouvez ¢gaux , les Angles
reftans ACD & FHI feront aufli égauxentr’eux.
De méme, fi des Angles CDE & HIK, qui font
égaux par fuppofition:, on retranche les Anglcg
AD
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ADE & FIK, quiontdid prouvez gaux, les An-
gles reftans ADC & FIH ferone aufli égaux en-
tr'eux ; & 2iffi les denx Triangles ACD & FHI
fout dquiangles , par [a 32, du 1. & par confequent
femblables. Er partant chaque Triangle d'undes
Polygones, eft femblable 4 un Triangle del'autre
Polysone; Ce qu’il falloit démontrer.
Je dis en troifafme licu, que les Triangles des
eux Polygones font proporzionnaux A leurs Tours;
¢elta dire, que comme un Triangle eft 4 fon fem-
blable, ainfl un des Polygones eft 4 'autre, Pour
lepronver,

Duifqueles Triansles ABC & FGH fant fembla-
bles, le premier eftau fecond , en Raifon doublde
du Coté BCau Coté GH, par la Propofition pré-
cedente. Qrpuifque BCeftd GH, comme CDcfk

.AHI, parfuppofition: laRaifon doublée de BC

GH, cftlaméme quela Raifon doublée de CD 4
HL. Donc le Triangle ABC eftau Triangle FGH,
cn Raifon donblée deCDa HI. Mais le Triangle
ACD ¢rant femblable au Triangle FHI, I'un eft
aufli 4 ['autre en Raifon doubléede CDA HI. Et
parsant l¢ Triangle ABC eft au Triangle ¥GH,
comme le Triangle ACD eft au Triangle FHI. De
méme, le Triangle ADE deant femblable au Trian-
gle FIK ;" 'un ¢ft & 'autre en Raifon doublée de
DEAIK: oubien parce que DE cff AlK, comme
CD eft 4 HI: le Triaugle ADE eft au Triangle
FIK, en Raifon doublée de CD a HI y¢’eft d dire
comme le Triangle ACD eft au Triangle FHI, ou

. comme le Triangle ABC an Triangle FGH, puif~

:luc ces Triangles fonc aufli entr'eux en Raifon
oublée de CD 3 HI , commeil a dié prouvé. Puis
donc que nous avons d’une part plufieurs Trian~

gles, & autant d’antres d’une autre part, qui font -

entr’eux en méme Raifon : il fuit { parfa 12. du s.)
que comme chaque Triangle d’une parteft a fon
femblable de Fautre part, ainfi touslcs,Tria‘xi\glcs

: ‘une

AR TR g



222 ELEMENS D’EUCLIDE.

d'une part font 4 tous les Trianglesde I'autre, ceft
ddire, ainfi I'un des Polygones eft 4 1'autre Poly-
one; Ce qu'il falloit encore démontrer.

Jedis en dernier lieu, que le Polygone ABCDE
eft au Polygone FGHIK , en Raifon doublée de
leurs Cotez de méme Raifon ; par exemple , en
Raifon doublée de CD 2 HI. Pour le prouver,

LePolygone ABCDE eft au Pglygone FGHIK ,
comme chaque Triangle eft a (on femblable,, com-
me il vient d'écre prouvé. Or chaque Triangleeft
{on femblable en Raifon doublée de CD 4 HI, com-
me il a aufli éeé prouve. Donc le Polygzone ABCDE
eft au Polygone FGHIK , en Raifon doubléede CD
4 HI ; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXI
THEOREME XV

Les Figures rellilignes [emblables & wnt
méme, font [emblables entr'elles,

]E fuppofe que laFi-

%urc rechligne A .
oit femblable i fa

Figurereltilione B; &

qué Ia Figure rectilic / A\ /B\ /€

ne C foiraufli fembla-

le 3 la Figure retiligne B. Cela ¢tant, je dis que
les deux Figures A & C font femblables entr’clles,
Pour le prouver,

Puifque les deux Figures A & B font femblables,
les Angles de la Figure A font égaux anx Anglesde
la Figure B; parla 1, Definition. Et puifque la Fi-
gure Ceft femblabled la Figure B, les Angles dela

" Figure C foar aufli égaux aux Anglesdela méme

figurc.
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Figure B. Et parcant les Anglesde la Figure A fone
égaux ax Auglesde la Figure C. Draillenrs, puif-
que les Figures A & B font femblables: les Cotez
qui font alentour des AnglesdelaFigure A, font
proportionnaux aux Cotez qui f{ont alentour des
Anglesquileur font égaux dans la Figure B, parla
1. Defimtion. Et de méme, puifque les Figures B
& Cfont femblables : les Cotez qui font autour des
Angles de la méme Figure B, font auffi propor-
tionnauz aux Corezqui fonc autour des Angles qui

Jeur font égaux dans 1a Figure C. D'ouil fuit, que

les Cotez qui font autour des Angles dela Figure A,

_font proportionnaux aux Cbtez qui font autour des

Angles qui Jeur font égaux dans la Figur¢ C. Ec
artant les Figures A & C font femblables ; Ce qu'id
oit démontrer,

A
és
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PROPOSITION XXII
THEOREME XVI

.}'i quasre Lignes drostes font propertion-
nelles , les Figures (embiables ¢~ fem=
blablement pofées [ur ces Lignes, [e-

. ront anffi proportionnelles: Er fi qua-

© tre Figures [emblables ¢ [emblable-
ment pofées [ur guatre Lignes droites,
font proportiennellesy ces quatre Li-
gnes droites [evont auffi proportionnel-
les. &

Far Qv R T

E fuppole ptemicrerﬁent que les quatre Lignes
AB, CD, EF, GH , foient proportioxﬁ?cl—
les ; & que les Figures ABI, CDK, & les

Figures I
. . EM,GO, % K
R L M \
embla- » .
bles & v N OT V !
fembla- , , D :
blement - N
pofdes A BC DE FG HR S
fur cesquatre Lignes. Cela drant, je dis que ces
quatre Figures font proportionnelles ; c'eft 2 dire
que ABIefta CDX, commeEM eft 2 GO. Pour
leprouver.
‘)

Puifque les Figures ABI & CDK font femblables:
ABILeftd CDK, en Raifon doubléede AB 4 CD»
. ; ' par
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parlaz0. Prop. Etpuifque ABefta CD, comme
EFeftiGH, parfuppofition: la Raifon doullic
de ABa CDeft la méme que la Kailon doublde de
EF2GH. Deméme, puifqueles Figures EM &
GO font femblables: EM eft 2 GO, en Raifon
doubléede EF4 GH. Partant la Figure ABI eft 3

» laFigure CDK, comme la Figure EMeft i la Fi-

gureGO, parlax1.du 5. Cequ'il falloit démon-
uer. .
Je fuppofle en fecond liew , que les quatre Frgures
ABI, CDK, EM, GO, qui {ont {femblables &
femblablement pofées fur les quatre Lignes droites
AB, CD, EF, GH , foient proportionrcelles.
Cela éraut, je dis que ces quatre Lignes {ont aufli
proportionnelles. Pour l¢ prouver,

Suppofons que RS foit une quatriéme propor-
tionnelle aux trois Lignes droites AB, CD, EF,
parla 12, Prop. & que fa Figure RSVT décrite fur

. cewre Ligne , foit emblable & femblablement po-

{¢e 4 Ia Figure EM, oua GO, par la 18. Prop.
Celapofé: !

Par ce qui vient d’¢tre démontré , comme ABT
ferad CDK,, ainfiEM ferad RV, Mais ABI eft
anffiaCDK, comme EMefta GO, par fuppofi-
tion. DoncEMeft iRV, comme 4 GO. D'oiil
fuit (par la 9. Prop. du §.) que les Figures GO
&RV font égales, Mais elles fontaufli femblables,

ar fa conftru@tion ; partantles Lignes GH, RS,

ur lefquelles elles font décrites , font ¢gales. Com-

- medonc [a Ligne RS eft une quatriéme Proportion-
nelleaux trois Lignes AB, CD, EF : la Ligne GH .

fe;a aufli une quatriéme proportionnelle aux mé-
+ mesLignes ; c'eftddire, qug ABfera2a CD, com-
me EF i GH; Ce qu'il falloit démontrer.

AT nes wn o

AP s o e 2



E fuppofe que les -
J Pargﬁeloggmmes IA‘ D H
AC & CF foient [B c G
dquiangles , & que
I’ Angle BCD foi €gal :
.aI'Angle ECG. Cela I I E F

- K, par laconftruction, Donc AC ¢ftd DG, com-
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PROPOSITION XXIIIL
THEOREME XVIL

Les Parallelogrammes égusangles font ene
tr'eux en Raifon compofée de celles de

lenrs Cotez.

érant, je dis que le .
Paralleli’)gramn?c AC IKL
eft au Parallelogramme CF, en Raifon compofée
deBCiCG, &deDCai CE. Pour le prouver,
Difpofez ces deux Parallelogrammes enforte que
leurs Cotez BC, CG, ferencontrentdiredtement
au Point C; par méme moyen les deux autres Co-
tez DC, GE, concoutront aufli direG&ement , par
Ia Remarque de Ja 15.du 1. Prolongez les Cotez
AD, FG, jufqu’dce qu'ils fe rencontrent au Point
H. Puisayantprisd difcretion la Ligne 1, faites
(parlarz. Prop.) quecomme BCefta€G ,-ainfi

- JaLigneIfoirala Ligne K'; & comme DC eft 3

CE, ainfilaLigne K foita laLigneL. Celapofé:

Puifque Ics Lignes AH, BG, font paralicles,
& queles Lignes ED, FH , {ont aufli paralleles: fa
Figure DG eft un Parallelogramme. Et puilque
les’ Parallelogrammes AC, DG, font de méme
hauteur: ACefti DG, comme BC4CG, parla
1. Prop. Mais comme BC eft 4CG, ainfileftd

me

[
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meleftd K. De méme, poifque les Darallelo-

grammes DG, CF, font de méme haurcur: DG
elti CF, commeDCefti CE. OrDCefta CE,
comme K eft 4 L, par la conftruction, Partant
DGetta CF, comme K eft a L. Nousavons donc
trois Grandeurs AC, DG, & CF, d’une {Part,
& trois Grandewrs 1, K , L, d’autre part, lefquel-
les prifes deux & deux font proporstionnelles. Par-
tant en Raifon égale elles feront encore {Propor-
tionnelles, parlaz2. Prop.du ¢. Ec ainfi le Pa-
sallelogramme AC fera au Parallelogramme CF,

comme I eft L. Maisla Raifon de1d Left com-.

fofc'e des Raifonsde 14K, & deKaL, qui font
es mémes que les Raifons de BCA CG, & de DC
4 CF. Doncle Parallelogramme AC eft an Paral-
lelogramme CF, en Raifon compofde de BC 3
CG, &deDCACE; Cequ'il falloicdémontrer.

PROPOSITION XX17/.
THEOREME XVIIL

En tout Parallelogramme , les Parallelos
grammes qus [ont alentour du Diame-
trey € qui ont un Angle commun
avec Iniy lui fons femblables, € fem
blables entr’eux.

les Parallelogrammes GE , FH, foient alen-
tour de fon Diametre BC, & deplus, qu'ils
ayentles Angles B & C communs avec lui. Cela
¢unt, jedis premierement que les deux Parallelo-
grammes GE , FH," font femblables au Parallelo-
_gramme AD. Pourle prauver, : Les

]E fuppofc le Parallelogramme ABDC, & que

s ey rm e
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* Les Angles GCE & ¥BH, qui font Jes oppoftz
dans le Pazailelozramme AD, fontégaux entr’eux,
parla 3 4. Prop. du 1.01 les Angles GIE & FIH fonr
¢gaux a ces premiers Anales, puis qu'ils leur fone
aufli opyofvz dans les Paralielogrammes GE & FH.
Erpartantces quatre An-
gles font égaux entr’eax. E D
De {orte que les trois Pa- \ ) .
rallelogrammes AD, GE, G_NI_ |
FH, ont ddja chacun H
deux Angles dgaux 4 .| A P
deux Angles. D'ailleurs, B
puifque Tes Lignes AB, GH, fontparalieles, par
fuppofition , & que la Ligne droite CGA tombe
deflus : I'Angle exterieur CGI eft égal 4 fon oppo-
f¢interieur A, parfa1g, Prop, du 1. De méme,’
puifque les Lignes AC, FE, font paralleles, &
que la Ligne BA tombe deflus: I'Angle exterieur
1FB cft encore€gal a fon oppoié. interieur A. Et
ainfi les trois Angles G, A, F, font ¢gauxen-
tr'eux. Erparce que I'Angle E eft égald fon oppo-
(¢e G ; quel’Angle D eft égala {on oppoff A; &
quel'Augle Heft égal 3 fon oppofé F, par 12 34.
Prop.dux: ces trois AnglesE, D, H, font auffi
deaux entr'eux. Voild- donc encore les deux An-

es reftans d’yn de ces Parallelogrammes, égaux
aux deux Angles reftans de chacun des deux autres.
Er par confequent ces trois Parailelogrammes font
dquiangles. Deplus, les Triangles CGI & CAB,
qui ont deja les Angles G & A ¢gaux , ayant enco-
rel'Angle GCIcommun, font équiangles, pat la
32.Prop. du1. Etpartant (parla4. Prop.) CG
efta GI, comme CAefta AB. Sibienque les P2-
rallelogrammes GE & AD étant équiangles, &
leurs Cotez alentour des Angles égaux , propor-
tioimaux : I'un eft femblable & T'autre. De mé-
me, les TrianglesIFB & CAB, qui ont ddja les
AnglesF & A ¢gaux, ayant encore I'Angle FBI
C com=




R EEEETEEEE————.

LIVRE SIXIEME. 329
¢commun, fone anfli c'quianglcs » parla 32, Prop.
du 1. Et partant ( par la 4. Prop.) IF eft AFB,
comme CA efta AB. Sibien que les Parallelogram-
mes FIL & AD éuant aufli ¢quiangles , & leurs Co-
tez alentour des Angles €ganx, proportionnaux :
Pun et auf femblable & P'aurre; Ce qu'il falloit
démoncrer,

Jedisen (econd licu, queles Parallclogrammes

GE & FH font femblables enrr’eux.
Car puis qu'ils font tous-deux femblables au Pa-

rallelogramme AD, il s'enfuit { parla 21. Prop. )
qu'ils four aufli femblables entr’eux ; Cequ'ilfal-
loir démontrer.

.PR_OPOSITIO‘N XXV.
PROBLEME VIL

Deuz Figures reitilignes étant données , en
decrive une troifieme., (emblable 4 Pune o
¢ égale 4 Lautre.

" £ ﬁxppcfe queles deux X

Figarcs ABC, & D “
. foient donnécs; &’ I B
je propofe d’en décrire |
usie tr:oilfc’mc , fembla- G / \( ‘c
N

bleala Figure ABC, &

¢galed [a Figure D. Pour

le faire, X H EF

Décrivez ( par la 44. D

Prop,du 1.) furlaLigne

AC le Parallelogramme Redtangle AF, égal d la
Figure ABC, Puis {par la 45.Prop.du1.] décri-
vez fur AE le Parallelogramme AH, ¢galalaFi-
guredonnée D. Aprés celadéerivez (ur GCle dccmi‘
. . : cr-

T e e ..



330 ELEMENS D’EUCLIDE.

Cercle GIC ; & aprésavoir €levé au Point A la Per-

pendiculaire AL, filongue, qu'elle rencontre la Cir-
cohference au Point I: déertvez ( par fa18. Prop.)
fur AllaFigure AIK, femblable 4 la Figare donnce
ABC, Eralors jedis que cette Figure ALK feraéga-
Je 4 la Figure donnée D. Pour le prouver,
LaLigne Al eft moyen- K
ne proportionnelle entre I3
AC, & AG, par la 13,
Prop. c’eft a dire , que
ACeftd AI, comme AL G
eft 3 AG. Et par confe- A c
quent AC eft 4 AG, en
Raifon c}oublée de ACa H- EF
AL Or les Figures ABC L__D\\
& AIK érant fgmblables ,
I'une eft 4 l'autre en Raifon doublédede AC3 AL,
parla19. & 20. Prop. Donc la Figure ABCeftila
Figure AIK, comme AC eft a AG. D'ailleurs,
puifque les Paralleldgrammes AF, AH, font de
méme hauteur: comme AC eft 4 AG, ainfi AF
eft 4 AH. Parrant la Figure ABC eit 4 la Figure
AIK, comme le Parallelogramme AF eftau Paral-
lelogramme AH. Et en Kaifon alterne , la Figure
ABC cft au Parallclogramme AF, comme la Figure
AIK eft au Parallelogramme AH. . Or la Figure
ABCeft ¢gale au Parallelogramme AF , par la con-
firuction. Donc la Figure AIK eft anfii égale au
Parallelogramme AH. Mais le Parallelogramme
AHeft e’gal ala Fignre donnée D, par laconftruc-
tion. Doncla Figure AIK e? aufli égzle d laFigure
donnée D ; Ce qu'il falloit faire , & démouzer.

2 RO
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PROPOSITION XXVL
THEOREME XIX

Si d'un Parallelogramme on retranche un
Parallelogramme [emblable O~ fembla-
blement pofé an total, €~ ayant un An<
glecommunaveclus: le Parallelograms-
me retranché [era alentour du Diametre
du Parallelogramme total.

E fuppofe que du Parallelo- AR TR D
ramme ABCD l'on att re- 1
tranché le Paralldogramme G
GE, qui lui eft femblable & fem-
blablement pof¢, & quial’An-
le GAE commun avec lui. Ce-
aénant, je dis quele Parallelo- B
logramme GE eftalentour du Diametre du Paralle-
lograme toral BD ; c’eft 2 dire, qu'en menant une
Ligne droite du Point A au Point C, elle paffera
parI"Angle F. Pour le prouver,

Sicelan’éioit, il faudroit que cette Ligne paflie
par quelqu’autre Point que par le Point F. Suppo-
fonsdonc, s'ilelt poflible, que ce foit par le Poine
H, comme faitici AHC. Celapof€:

Entirant la Ligne HI parallele 4 AE, il s’enfui-
vroitque le Parallelogramme IE feroit alentour du

F

. Diametre du Parallelogramme BD. Or ces deux

Parallclogrammes ont 1'Angle IAE commun. Et
parant (par la 24.Prop.) leParallelogramme IE
feroit femblable au total BD. Mais le Parallelo-
gramme GE eft fuppofé femblable au toral BPD.

ar
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o Par confequent le Parallclogramme IE , & le Patal- :
- ldogramme GE, {croienr femblables, parlazi. :
Prop. Er partant le Coté TH feroir au Coté 14,
comme Ic COté GF eft au C6:¢ GA. Or IHeft égal
A GF, puis qu'ils font les Crer AR ‘
oppofez du Paraliclogramme g
GH. Et partant 1A feroit aufli &
" égald GA, par la 14. Prop.du
53 c’eftadirela partie au tour;
ce qui eftimpoflible. 1I eft donc
impoffible que la Ligne droicc B
. menée du Point A au Point C, paffeparailleurs
que par le Point F. Et par conlequent , le Parallclo-
gramme GE cftalentour du Diametre du Parallclo-
gramme BD ; Ce qu'il falloit démontrer..

PROPOSITION XXVII
THEOREME XX

" % Si on applique & uné Ligne dyoite tans de
- Parallelogrammes que Pon wvoudra ,
! chacun defquels défaille d'un Paralle.
‘ - logramme [emblable & un autre g ef
déja décrit fur la moiti de cette Li-
- gne: leplus grand de tous fera celui .
qui fera décrit fur Uautre moitié, le-
guel [era €gal & [emblable aw Dé-
faut. 1‘ .

JE fuppofe que la Ligne droite’AB foic donnée; !
o - qu'elle ait €€ coupée en deux ¢galement au
i Yoint C; & que furlamoitié CBl'on aic deciitle
R o Paral-
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Parallelogramme CE ; & qu'aprés cela I'on ait
achevé de ddcrire fur Ia Ligne AB le Paraliclo-

ramme AE. Par ce moyen, il fera vrai de di-
1e, que le Parallelogramme AD fera appliqud i la
moitcde la Ligne droite AB, & défaudra du Pa- -
rallelogramme CE, décrit fur I'autre moitié,, &
- auquel il eft égal, par la 36, Prop. du 1. Cela-
- dranty je dis que Je Parallelo-
3 gramme AD eft le plusgrand <L
de tous ceux qui peuvent étre g
appliquez fur faLigne AB, &
défaillansd'un Parallelogram-
me femblable au Parallelo-

ramme CE, qui avoit éedau-
lg;aravant décriqt fur la moii¢ & CX B
CB. Pourleprouver,

TirezleDiametre DB ; & ayant pris a difcretion
“dansce Diamerrele Poine G, menez par le Point
Gla Lii;neFGI parallele 3 AB, & la Ligne KGO
, parallele dCD. Cela pofé:
b Le Pasallelogramme AG fera appliqué dlaLi-

; goe AB, & défaudra du Paraliclogramme KI, le-
quel {parla24.Prop.) ferafemblablean Paralle-
logramme CE. 1l s’agit donc de montrer que le
Parallelogramme AD eft plus grand que le Paralle-
logramme AG. Pour le prouver.

Les Supplémens GE & CG font égaux, par la

{
ﬂ "43.du 1. Sidoncon leur ajoiite le Parallelogram-
g me K1, le Parallelogramme KE fera égalau Pa- ,
l{,’; rallelogramme CI.- Or le Parallelogramme AP cft "
" auffi égal au Parallelogramme CI, parla 36. Prop,
N du 1. puifqu'ils font fur Bazes égales & entre mé- !
J mes Paralleles. Partantle Parallzlogtammc KE eft

. )
¢gal anParallelogramme AP.  Donc en leur ajoii- |
tantle Parallelogramme commun CG , il s’enfuivra !
que le Gnomon LNM fera égal au Parallelogramme
AG. Or lePanallelogramme CE e{(; plus grand que
le Gnomon LNM , quin’elt que fa parue; & par

con- ’

e
o



334 ELEMENS D’EUCLIDE.

* confequent il eft plus grand que le Parallclogram-

me AG. D’oi il fuit, que le Parallelogramme AD,
qui eft égal au Parallelogramme CE , “eftauffi plus

§rand que le Paralielogramme AG ; Ce qu'il falloir *

¢montrer.
iPROPOJ'ITTQN XXVIII
PROBLEME VIIL

Une Ligne droite étans donnée, y applie
quer un Parallelogramme égal 4 une

Figure reétiligne donnée, ©° defail-.

lant d'un Pavallelogramme femblable 4
- un Parallelogramme donné: Mais il
fanut que la Figure donnée ne [t pas
plus grande qu’un Parallelogramme ,
qui étant appliqué a la moitié de la Li-
gne donnée.y [erast [emblable an Paral-
lelogramme donné,

E fuppofe quela Lignedroite AB, la Figure C,
J & le Parallelogramme D, foient donnez; &
que cetee Figure ne foit pas plus grande que le Pa-
ralledlogramme AF , quieft décrit fur la moité de
la Ligne AB, & qui eft femblable au Paraliclo-
gramme donné D. Etje propofe d'appliquer 4 I2
Lignec AB un Parallelogramme ¢gal 4 Ia Figure
donnée C, & défaillant d'un Parallclogramme tem-
blable au Parallelegramme donné D. Pour le faire,

Décrivez {ur EB, moiti€ de la Ligne donnde,
‘Je Parali¢glogramme EG, {emblable au Parallelo-
gram-




: Frand, trouvez  pat .

LIVRE SIXIE'ME. 333

gramme donné D. Puis achevez de déerire fur fa
Ligne AB le Parallelogramme AG. Par ce moyen
AFfera un Parallelogramme appliqué 4 Ja Lizne
AB, & défaillant du Parallelogramme EG (embla-
bleau Parallelogramme donné D. Or ce Paralle-
logramme AF, quieft décrit fur la moitié de la
Lizne AB, ou il cft égal & la Figure donnnée C,

ouileft plusgrand 5
car il ne doit pas
ére plus petic, par

1a fuppofition. $1il

eft égal, on aura
fait ce qu'il falloie
faire ; sl eft plus

a 2. Remarque de
la 44. Prop. du 1.}
I'excez’ dont cette
Figure C eft furpal-
fée par le Parallelo-
logramme AF , on A E S B

parEG, qui lui eft dgal, par la 36. Prop. dux.

Duis ¢ parlazs. Prop.) décrivez le Parallelogram.-

meKM, égalacétexcez, & qui foit femblable an
Parallelogramme donné D. Puis ayant pris FO ¢ga-
leilM, & FN égale 4 1K : menez par le Point O
la Ligne OS aral%cle iFE, &parlePointNla Li-
ne &{ paraflele 4 AB. Alors je dis quele Paralle-
ogramme AP, qui eft appliqué a la Ligne donnée
AB, cft égal 4 laFignredonnée C ;5 & quele Pa-
tallelogramme SR, donr il eft d¢faillant, eft fm-
blable au Parallelogramme donné D. Pour le prou-
yer, o
Puifque les Parallelogrammes EG & KM ont ¢t
Laits femblables au Parallelogramme donné D, ils
font femblables entr’eux , parla 21. Prop. & I’An-
%le NFO eft égal 41'Angle KIM. Dailleurs , les
ignes FO , FN, ayant €té prifes égales aox Li-
- - gnes
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§ncs IM, IK: le Parallelogramme NO eft égal &
emblable au Parallelogramme KM , & par confe-
quent aufli au Pafaliclogramme EG 5 avec lequel
ayant I Angle NFO comman, il s’enfirit ( par la 26.
Prop. ) que ces deux Parallelogrammes font alen-
* tour du méme Diamerre. Etpartant, tirantlaLi-

gne droitcFB, elle .

paflera par le Point -~

P, Dailleurs 5 le

Parallelogramme IXM
NO érant égal au- o
Parallelogramme c [K L
KM, quieftl’excez -

.dont le Parallelo- 1
ramme EG furpafle
a Figure donnée C :

il senfuit que le’

Gnomon TV eft égal Q.
i la Figure donnée ‘
C. Maintemant, les A . T S B

3

Supplémens EP & PG {ont égaux, par Jags.dut.
Donc en leur ajolitant le Parallclogramme com-
mun SR, le Parallelogramme ER fera¥gal au Paral-
lelogramme SG. Or le Parallelogramme AN it
égalau Parallelogramme ER, parla 3 6. du 1.Done
le Parallclogramme AN cft aufli égal au Paralllo-
gramme SG.  Sidouc onajolite 4 ces deux Touts
Ie Parallelogramme EP ; il s'enfuivra que le Paral-
lelogramme AP fera é:zal ad Gaomon TV. Mais e
Gnomen TV 2 ¢té prouvé égal 4 la Figure donnée
C. Donc le Parallclogramme AD eftauffi égal 2 la
Figure donnde C. Deplus, le Parallelogramme
SK ¢rancalentour du Diametre du Patallelogram-
me EG, lui cft femblable, par la24. Prop. I
eft donc aufhi femblable au Parallelogramme don-
né D, par laz2x. Prop, Quieft toutcequ'il falloic
fajre, & démontrer, :

PRO-
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PROPOSITION XXIX.
'PROBLEME IX

Une Ligne droite étant donnée, y applia

_ quer un Parallelogramme égal a4 une
Figure refliligne donnée, ¢ excedant
dun Parallelogramme [emblable 4 un

i , ;

% Parablelogiamme donne.

< _TE fuppofe quela Ligne droite AB, la Figure C,

A & le Paralleloyramme D, foient dounez; &

LA jepropofed'appliquer 4 laLigne AB un Paral-:
¥ lelogramme €gal 2 Ja Figure donnde C, & exce-

dant d'un Parallelogramfne femblable au Paralle-
logramme donné D.” Pour le faire, . .

PG M
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. _
Coupez Ja Ligne AB en deux également au Point
E; &furlamontié EB décrivez (parla18.Prop.)
le Parallelogramme EG, femblable au Parallelo ..
gramme donné D. Puis -ayant décrit { parla 45.
Prop. du1.&parlaas.Prop,dece Livre ) le Pa-
¥ rallelogramme HIK,, ¢égala la Figure donnée C &
ot ay Parallclogramme EG ,pris enfemble , & fembla-
ble au Parallelogramme donné D prolongez le
Coté ¥Gvers M., & FE vers L, enforte que FM
Tome 1. P o fOIF
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oitégald IK, & FLa IH. Cela fait, menez par
le Pom M la Ligne MN parallele & FL ; par le
Peint L la Eiine LN paralicle 3 AB; & par &
Point A, laLigne AS parallele 4 FL : & prolon-
gezlaLigne AL jufquien P, & la Ligne EN jul-
qu'a ce qu'elle rencontre la Ligne AS au Point S.

Cela étans, jedisque le Parallelogramme SP, qui,

eftappliqué 4 la Ligne donnée AB., eft épaldlaFi--

gure C; & que le Parallelogramme OP, dout il
cft excedant, eft femblable au Parallelogramme
donné D. Pourle prouver,

Puifque les Parallelogrammes EG & HK ont été
faits femblables au Parallelooramme donné D, ils
font femblables entr’eux , Farlaas, Prop. & I'An-
gle HIK eft épal 4 1" Angle EFG. Etd'autant queles
Cotez FL , FM, du Parallelogramme LM, outété
pris ézaux aux Cotez HI, 1K, du Parallclogramme
HK: le Parallelogramme LM eft égal & femblable
au Parallelogramme HK , & par confequent aufl
femblable au Parallelogramme donné D, & au Pa-
rallclcgramme EG. Deplus;, les Parallclogrammes
LM & EG deant femblables,& ayant"Angle F com-

mun, ils fontalentour du méme Diametre FBN, |

parla 26. Prop, Diailleurs, le Parallelogramme LM
€tant €gal au Parallelogramme HK , quia éié fait
égal a la Figure donnée C & au Parallelogramme
EG: il s’enfuit que le Parallelogramme LM eft auflt
€gal 2 la Figure donnée C & au ParaHelogramme
EG; & par confequent que le Gnomon QR eft éoal

\

ala
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ila}‘i%u:e donnée C. Maintenant,d’autant que (par
la43.dur.) leSupplément GPeft €gal auSupplé-
ment EQ, & que le Parallelogramme AL eft égil d
EO,parla 36. du 1: il s’enfuit que le Parallelogram-
me AL cft auffi égal au Supplément GP. Etpartant
en leur ajoiitant le Parallelogramme commum LD,
leParallelogramme SP (era égal au Gnomon QR.
Or ce Gnomon a été prouve égal a la Figiire donnée
C. Partant le Parallelogramiie SP , qui eftappli-
qué dla Lignedroite donnce AB , cft ¢gal 4 1a Figu-
te donnée C. Etd’autant que le Parallelogramme

. OP, dont le Pamallclogramme SP excede, eft

femblable au Parallelogramme LM, par la 24.
Prop: il eft aufhi femblable au Parallelogramme
donné D5 Qui eft tout ce qu'il falloir faire, & dé-
montrer,

PROPOSITION XXX.
PROBLEME X.

Couper une Ligne droite donnée, felon la
moyenne ¢ exireme Raifon.

drotte AB foit donnée ;

& je propofe dela cou- | G H
per felonla moyenne & ex-
uéme Raifon. Pour le fai- -
I, 1

Déctivez fur la Ligne D E A F
ABle Quarré AC. Coupez le Cot¢ AD en deux
également auPoint E. Du Point E au Point B me-
nez la Ligne droite EB. Prolongez la Ligne EA

]E fuppofe que la Ligne C . B

vers ¥, & prenez EF dgaled EB. Enfhite, décri-
crivez (ur AF le Quarré AH, & prolongez HG
Pa

veIs
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versI. Celaérant, jedisquelaLligne ABeft cou
pée au Point G felon la moyenne & extréme Rai-

don, ceftadireque ABeft 4 AG, comme AGeft

a GB. Pour le prouver,

Par certeconltrudtion, & par le raifonnement
de la 11. Prop. du 2.il eft évident que le Rectan-
gle IBeit égal au Quarré AH, D'otiil fuit, par la
14.Drop. de cc Livre, que comme CB, ou AB
fonégale, et 2 AG, ainfiGH, ou AG fon dga-
le, cita GB 5 Ce qu'il fulloit faire , & démonurer.

PROPOSITION XXXI
THEOREME XXI

St fur les trois Cotez d'wn Triangle Re-
&angle (ont décrites trois Figures [em-
blables ©° [emblablement pofees: celle
qui eft decrite fur le Coté qui foutient
U Angle droity eff €gale anx dens an-

rres.

E {sppofe que le Trian-
gle ABC foit Rectan-
gle; que I'Angle BAC

ioit droit; & que fur les
trois Cbtez AB, AC,BC,
foient ddcrites les trois Fi-
gures FA , AL, EC, qui
foieut femblables & fembla- E )
iement pofdes: Celadtant, .
je dis que la Figure EC, déerite fur le CO¢
BC, qui foiiens I'Angle droic BAC, eft e’gal:
} 2u
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aux deux autres FA & Al Pour le prouver,

Abaiffez du Point A la Ligne droite AK, per-
rendxculaircila Ligne BC. Certe Ligne AK ( par
2 8. Prop. ) divifera le Triangle ABC en deux
Triangles femblables ener'enx , & au total; & les
Cowez AB, BC, CA, qui fotiennent chacun un
Angle droit, feront homologucs, ou de méme
Ralon, Enfeite dequoi (yar la 19. Prop.) le
Triangle AKB eft an Triangle ABC, en Raifon
doubl¢ede AB4 BC. Otles I'igures FA, EC, qui
font fuppofées femblables , four aufli luncd l'autre
en Raifen dosblée de ABABC, parlazo. Prop.
de ceLivre. Et partant le Triangle AXB eft au
Triangle ABC, comme laFigure FA cftala Firu-
re EC. Dailleurs, le Triangle AKC eft an Tiian-
gle ABC, en Raifon doubldée de AC a BC, par
la 19. Prop. Mas {par la 20. Prop.) la Figure
Al eft aufli 4 la Figure EC, en Raifon doublée
de AC 2 BC. Dagrant.le Triangle AKC cft au
Triaugle ARC, comime la Figure AI eftala Figure
EC. Nousavonsdonc le Triangle AKB, premie-
re Grandeur, quielt au Triangle ABC, feconde
Grandesr, comme la Fizure FA, troifi¢me Gran-
deur, eft 4 la Figure EC, quatriéme. Deplus,

& . .
" nous avons le Triangle AKC, cmqulémc Gran-

deur, quicftalafeconds ABC, commela Figure
Al fisiéme Graudeur, oft & 12 quarridmce EC.
Partant (parlaz4. Prop. du §.) comme l2 pre-
miere Grandeur AKB, & la cinquiéme AKC,
prifesenfemble, fonra la feconde ABC; ainfi la
troifidme FA , & lafixiéme Al, prifes enfemble,
fontalacuainéme EC, Or la premicre AKB, &
la cinquicme AKC, priles enfgmble, font égales
ilafeconde ABC, puifqu’elles conviennent. Donc
latrcificme FA, & la fixicme Al, prifes enfem-
ble, fonrauffi égales ala quatriéme EC; Ce qu'il
falloit d¢mentrer, . :

P P R O-
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PROPOSITION XXXII,
THEOREME XXIL

Si denx Triangles, qui ont denx Cote,
proportionnanx a denx Cotez, font dif~
pofez de relle forte qu'ils faflent un An-
gley @ queleurs Corez homologues foent
paralleles : les deux antres Corez, f¢
rencontieront direltement.

T fuppole que dans
] les deux Trian-

gles ARC, & D
DCE, le Cord AB ]
{oit au Cétd AC, ‘
comme le Coté DG |
eftau Co6té DE; & B C E

que ces deax Triangles foient difpofez de telle forte
quiils faflent 'Angle ACD ; & que leurs Gbrez ho-
mologues foient paraileles, ceftd direque le Co-
té AB foir parallele au Coté DC, & le Coté ACau
COwéDE. Cela érant, je dis que les deux autres
Cétez BC, CE, fe rencontreront directement.
Pour le prouver "

Puifque la Ligne droite AC tombe fur les Lignes
AB, DC, qui font paralleles par fupPoﬁnon‘:
UAngle ACDelt égal dI'Angle A, quilui cft op-
pof¢alternativemeat , parla z29. Prop. du 1. De
iéme, puifque la Ligne droite CD tombe fur les
deux Paralleles AC, DE: '"AngleD eft égald fon
oppof¢ alternativement ACD. Et partant Tes deux

Angles A & D font égaux entr’eux. Erpuifque les
. 6 ) 8 P qcétcz
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Corez qui fontalentour ‘de ces Angles, font pro-
portionnaux ,* par {uppofition : lesdeux Triangles
ABC & DCE font equiangles, par la 6. Prop.
Par confequent I’ Angle B eft €gal 4 1'Anzle DCE
&I'Angle ACB égal a I Angle E. Maintenant, puif-
quel'Angle DCE et égala’Angle B: fi 'on ajoit-
tedal'un IAngle ACD, & il'auwre 'Angle A, qui
font égaux: les deux Angles DCE & ACD, ou
bien!Angle feul ACE , {eront égaux aux deux An~
glesB& A5 & en leur ajoiitant derechef I'Angle
commua ACB, ils'enfuivra que les deux Angles
ACE & ACB ferout égaux aux trois Angles du
Triangle ABC, ceft adirca deux droits, par la
32.du't. D'odilfuic (parla 14.Prop.du1.) que
les deux Ligues BC, CE, fe rencoitrent -directe-
ment; Ce qu'il falloic démountrer.

PROPOSITION XXXIII
THEOREME XXIIL

Aux Cercles (ganx oy les Angles conflituez,
an Centrey on a la Circonference, [ont
entr'enx comme les Ares qui les (oiizien-
nents o~ les Selteurs font auffi enty'enze
comme ces Ares. ' A ; '

foient égaux ; & queles Angles BDC & FHG
fotent conftituez aux Centres de cesdeux Cer-
cles. Celadrant, jedis que’Angle BDCeft 41'An-
leFHG, commel'Arc BCeft a I’Arc FG. Pour
¢ prouver , -~ . -
Menez uge Ligne droite.du Poinc B au Poinr .C,

4 & une

JE fuppofe que les deux Cercles  ABC, & EFG,

e e m . B A~ r LR K e me = am
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& une autre Ligne droite du Point F au Point G,

Puis appliquez a la Circonference du Cercle ABG.

.aurant de Lignes qu’il vous plaira, égales i BC,
telle qu'eft par exemple la Ligne Cl. De méme,
appliquez a la Circonference du Cercle EFG au-
-tantde Ligiies qu'il vous plaira, égales a FG, ul-
les que font GK, KL; &tirez les Lignes droites
DI, BK, KL. Cclapofé:

Puifque
les Lignes
.droites BG,
+CI, font
-€aales:les
Ares BC,
.CI, dont
clles fent
les Sotiten-
dantes .
-font dgaux, par la 28. Prop. du 5. Enfuite de-
quot , fes Angles BDC & CDI font aufli égaux, par
la 27. Prop. du méme Livre, Deforte que 'Angle
BDI eft autan: multiple de I'Angle BDC, quieltla
_premiere des qustre Grandeurs qu'il s'agitde mon-
wrer éere proportionnuelles, que ' Arc BCTeft mul-
“tipledeI'Arc BC, quieftla troifidme de ces mé-
mes Grandewrs. D'ailleurs, puilque les Liznes
droites FG, GK, KL, fontégales: les Arcs¥G,
- 6K, KL, dontellesfont les Sofitendantes, font
€gaux , parla 28. Prop. du 3. Enfuite de quoi, les
Angles. FHG, GHK, KHL, font aufli égaux,

B

" parla27. Prop.du méme Livre. Deforte que I'An-

gle FHL eft autant multiple de I'Angle FHG,
:gui eft la feconde des quatre Grandeuss qu'il s"agit
e montrer €tre proportionnelles , que PArc

" FGKL eft multiple del Arc FG, ?ui eft la quatrié-

- me de ces mémes Grandeurs. Or fiI'Angle BDIcft
égalal' Angle FHL, I'Arc BCIs’enfit égal d 1 Arc
FGKL, parlaz6,Prop.du 3. Ec fi I'Angle BD{{

S ) : e
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eftplusgrand quel’ Angle FHL, I'Arc BCLeft auflt
plus grand que I'Arc FGRL. Er enfin fi I'Angle
BDIeft moindre que IArngle FHL , I'Arc BCI cft
aufli moindre quel’ Arc FGKL. Erpartant ( par le
1, Axiomedu . ) cesquatye Grandeurs font pro-
ortionnelles ; c'elt a dire, quel'Angle BDC eft
alAngle FHG, commel'ArcBCefta I'Arc ¥G;
Ce quil failoiz premicrement démontrer.

Je dis en fecond lieu, que les Angles BAC &
FEG, qui font conftituez aux Circonferences de
ses Cercles font encore entr’eux comme 1'Arc BC
eftal’ArcFG. Pour le prouver,

Les Angles BAC & FEG font les moitiez des
Argles BDC& FHG, parla 20. Prop. du 3. Et
parconfequent {parla 15. Prop. du 5.) I'Angle

"BACcltal'Angle FEG, comme I'Angle BDC cft

a I'Angle FHG, Or I'Angle BDC eft d I'Angle
FHG, commel'Arc BC et 4 ' Arc FG, commeil
aéiéprouvd. Etpartant, I'Angle BACeftd I'An-
gle FEG, comme I’Arc BC eit 4 I'Arc ¥G; Ce
qu'il falloisdémontrer.

Jedisentroifidme lieu, que le Se&eur DEMC
eftauSectenr HFOG , commel’Arc BC eftal'Arge
¥G. Pourleprouver, )

Puilqueles Lignes BC , CI, font égales , & que
les Arcs BC, CI , qu'clles fofitiennent , font dgaux s
il s'enfuit que les Segmens BMC, & CNI, font
aufli égaux entr’cux. Aquoy fi on ajotite les Trian-
§lcs BC & CDI, quifontéganx, parla g, Prop.

u 1. les SeCteurs DBMC & DCNI feront aufli
égaux entr'eux. Deforte que fe Seceur DBCI eft
autanit multiple du Sectenr DBMC , quicftla pre-
miere des quatie Grandenrs qu'il s’agit de montrer
éure proporcionnelles ; que"Arc BCT eft multiple
de IArc BC, qui eft Ja troificme de ces mémes
Grandeurs.  On preuvera de méme, que le Se-
fteur HFGKL et autant muldple du Se@eur
HFOG, quictt la feconde des quatre Grandzurs

P qu'ik
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qu’il s2git de montrer &ure preportionnelles, que
I'Arc FGKL eft muldiple de I'Arc FG, ‘qui cft la
quatriéme de ces mémes Grandeurs. Or file Sec-
teur DBCI eft égal au Seétenr HFGKL , I'Arc
BClcft aufli égalal’Arc FGKL; Si le Seteur eft

lus grand que le Se€teur , I'Arcefl plus grand que
*Arc’; EtfileSeGeur eft moindie que le Seéteur,
I'Arc eft aufli moindre que I'Arc. Donc (parlez.
Axiomedu §.) ces quatre Grandeuss font propor-
tionnelles; c’eft d dire que le Se¢teur DBMCeftan
Scé&eur HFOG , commel'Are BCeftd I'Atc ¥G;
Cc qui reftoit 3 démontrer.

I.CoROLLAIRE

Puifquel'Angle d'un Seé&eur eft i I'Angle d'un
autre Secteur , commel’Arcdel'uneft 4 I'Arc de
Pautre ; & quel’Arceftd I'Arc, commele Secteur
eftauSeéteur : ils'enfuit que commel’Angle eft 3
V'Angle , ainfile Secteur eft au Se&eur,

II. COROLLAIRE

Deplus, puifquele Cercle eft compofé de tous
‘les chkcurs qui peuvent étre autour de fon Centre:
il eft évident que comme la quantité des quatre An-
gles droiss qui peuvent éere autourdu Centre, eftd
I quantité de I'Angle du Secteur , airfi la quantité
detout le Cercle eft 2 la quantité du Secteur.

" Fin des Elemens & Eaclide,




