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WA NN1S viginti fex noftri
%0 Gymnafi) cSfuetudo tu-
Nyt : ve qui ex clafsibus ad
2 publicas lectiones pro-
mouentur , primum audiantEuclidis
librum: quo praccepta Tis dmdeifews
exercere , & ad vium aliquem accom-
modare pofsint : fiquidem nemo faci-

‘lius vim, & efficatiam eorum, quain

libro de demonftratione explicantur:

aut etiam ab ipfo Aniftotele in fuoor-
* » 13

gano traduntur , intelliger : quam qui

“ in puluerem defcenderit Geomerricd,

Idcircoin nofira fchola prud@ter hoc
eft inftieutum : vt poft linguarum &
arti cognitionem, in difciplinis Ma-
thematicis adolefcentes exerceantur:
prafertim vero hoc probandum, &
laudandum , quod in ipfo difciplinari

yeftibulo ,cognitionem rerum Geo-
A 2 Wuie



PREFATIO.

mztrtcarum {ibi comparent , &in ffs
quz ceru‘fsnmus nituntur rationibus,
fua exacuant ingenia:vt affuefcant eo
faclius naturae & caterarum artium,
atg difciplinarum abftrufiora com-
prehendere. Nam& Pythagoricor&

hoc quogp fuit gapa,ngd Brpa: quo di- -

@o volebant fignificare, pueros elfe
quam primum deducendos ad Geo-
metriz cognitionem , & ita gradatim
per mathematicas difciplinas ad altio-
~ raafcendendum, {tcuti & Plato nemi-
:nem aptum & idoneum iudicauicad
percipienda Philofophiz pracepta:
‘piftinftructus effet rebus Geometri-

cis, cum diceret : $dels dprauirel@ e -

- geitw. Jtagg cum hancftudiorumratio-
nem omnibus eruditis,etiam antiquif-

fimis Philofophis probari viderem,

tanquam ftudiofis adolefcentibus vti-
lem, 8 valde neceflariam ; fui & ego

- quogg noftro Typographo author,& 4

fualor, vicum nulla amplius extarent
. eXema
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PREFATIO.
exemplaria, hune libellum imprithe- -
ret:ne bona,& fruGQuofaichol¢ noftrg
conftitutio intercideret, quoniam ve-
réplerosp audiebam de difficultate
demonttrationum Geometricarit {o-

lere conqueri, meis quibuscungy illu-

ftrare voluifcholijs.ldgp eo feci confi-
lio, nd vt egregii & magni quid cogi-
taremedere, Sciebam enim remeffe
paruam , neq vllius ingenij autindu-
firice ex Proclo autalijs decerpere ea
quax propri¢ad hanc ractationé per-
tinent:fed vtin aflfequendis hifce difci-
plinis,bonosadolefcentes Geomemg
imperitos aliquantulum meaiuuarem
opera.[Nam Geomettig elementa nu-
da,atqp fterilia vid€tur,& prima fron-

.te nullum peculiarg prafe ferunc fru-

d&um ; fed fi aditus ad ea percipi¢cnda -
praparetur,aut fiquis dllngentlus con
fideret, 5{ fnfueatur lpfam sxgvopion T
PEWITOIXY )\oyaw atqa pcrpendat exa-
Glius lpfam me«ew % ¢, ouwt o 'rar( s

3 TdoEwy,



PREFATIO.

“gdorwy , cxteraggomnia,quax Geome- -

- griatractat,ad amufsim examinet:tum

. abunde fe oﬁcndunt vtilicates in res

humanas fefe diffundentes : quas hoc
loco enumerare prolixd effetc, Quan-

sum igitur in me fuit, {implici & aper-

tofermonis genere,latinis verbis Gre
cainterpretor : deinde breuibus fchos
lijs , non nift conor ea explicare, qua

difficiliorafunt: neg omnia, fed pra-

cipua tantum , & maxime nccefﬁma,
propediem certe plura, auxilidte Deo
Opt. Max fum editurus, cuminhune,

wmin allos Euclidis libros, Inter cze-
tera vero etiam explicabo fecundum
Euclidis librum,qui de potentialineg
rectz demontftrationes haber Geo-
metricas, Quia vero nu, x4 Matgeais
commune elt cuuAlwpa linearum, cor
porum, & numerorum : idcirco Fatui
demontftrationes illarum iplarum fe-
cundi libri propofitionum addere, pe-

titas ex Arichmetica & Stereqmcm’g )

princi-




SREFATIO

principfjs, Imo fi commodcﬁcrl pote’
e pu‘bllcabo etiam ropaaIxoy pewpee
agixor:in quo explicabuntur vocabula
huius fcientiz propria , quo ftudiof
pofsint terminos , vt vocant, artis ins’
telligere, & fenfum verborum affe-
qui.Eritfane 2 diionarium hoc,omais
bus Philofophix ftudiofis vtilifsimf,
& valdeiucundum, Sunt nofiulla pe-
nes me, qu cum confidam do&is vis
ris grata& accepra fore,aliquan-
doetiam in lucé emittam,
Calendis A prilis,
Annos 56 4,
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EVCLIDIS ELEMENTVM
~ primum éx Theonis (ommensarifs.
Definitiones.

D Vnétum eSC, quodpareem non babez.
" Lincacfl, longicudo absg, latizudine,

- Termini linea funt punia. .

LinearellaefC, qux ex eguo pq’i:;c eft inter

fua punila,

. Superficies efC, que longitudinem & lacicns

dinem tantum babe,

Termini fuperficiei funt linee.

Plana fuperficies efC, gm éxequopoficacht /

inter fuas lineasre

Angulus planss oft duaric linearii fofe in pla
10 tangentiii, & ni ex aduerfo pofiearsim
mutsua inclinatio. .

Reblilineum vocamus angulum,quem linea
refls continent. .

Gum rella fuper rellam flans , angulos vici
nos inzer [¢ feceric aquales: relus oS
Verg equalium illorum angulorum.

Re&avero linea angulos illos equales facie
ens: perpendicularss dicitur ad eam line

@ fuper qua confiftis.



'

t - EYKAEAOY

ARbAEx ywrla B, i udfuop sglis, ; :
Oféiee A i \adarwp S¢lis, S .

Opee Sarnyirivés G wigas,
Eyiuem 8570 CwiT@y , ¥ Tivip Sy

Waow di wponin]sess Wdniods
dNMAws dol;

Kodoy M\ 70 winhouTs enufiop xae

-~

AaTdl,

weanyipvop. :
G Btoxiun \wimdop, vard wids
' YVpa RS WISy o & bandirds
wigpyan, wyos iy kg’ wis onpes

~ iy wll ™ oxiuar® Lauirp, : ’

()

Ammﬁ&@' A‘ L ¥ adany /}w > whdarie
Ak words i nyyw:,xq m;xﬁmz:
” ‘9 ﬁnﬂl-rﬁa'rx Mt{l aré a-r RUs
1x apydas F s, dixa Tian
v Top nixAop,

Hgldﬂlm At Egaywi wrgny ooy oxi

T i o wwhx E1,Td wWeonyorhe oy irda
v dddas, gl ninns wrggypdas,
lvlvy;xym oxfua]n 0% i ki mm;‘om

ua vrin X diduvhs iz Ramwe :
aapbavopions i’ bfis o iz
" WrpPEns. '

T‘utw ’

|
\‘,

PO |

A e o el b

—



o e—

o~

LIBER I .

- Obeufus angulus ST, quiretto oft maior.

Acutus vero,qui reéo eft minor.

Terminus oS, quod abicuins finss ST,
Figuraefl,que termino ahquo,asue aliquibm
 zermints continetur.

Circulus eft figura plana , "yna linea conten-
14, quam vocamus circumferentiam : ad
quam ab yno aliquo éx punétss,que intra
1pfam funt , omnes linez rette prociden-
resinter [¢ funt 2quales.

(enerum vero circuls , vocatur hoc in circua
lo medium. '

Dimetiens circuli eftreta quedam linea,per
Centrum circult duéla,vtring ad circum
ferentiam circuli definens : spfumd, circua
lum in duas partes equales dinidens.

Semicirculus eft figura , quam dimetiens cira
culi, & mtercepta a J?metiente circimfes
rentia continet. ,

Segmenzum circuli eff figura,quam lineare
&a,¢r circult circumferentia continer.

Reflilinea figura funt, quasvetle linee ane
biane, B a
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" LIBER 1 8
Trilgtere quidem,quas ambiun sres refle,

Quadrilatera vero, quas plures , quim quae

tuor relle ambiune.
Ex trilarerss aurt figurss. Triangulus equiie
laterss eft qui tria habet equalia lasera. .
Equicrurus, qui duo tansum babes equalia

latera.

: Sulmwnidngtflm, quistriababetinequa

halasera.

Jeem éx trilaterss figures,sriangulus reltane

gulus eSC:qus angulum babet reSum.
Amblygonius,qui angulii habet obesfum,
Oxygonius qui angulos sres acuros habet.
Ex quadrilaterss figurvs,quadratiieft, quod
equilaterum ST, ¢ rellangulum.
Q_uazrangalum oblogum, quodrefEangulum
quiidem oft, fednon equilaterum.

’ Rhombus , quod equilaterum quidem eST,

Jednonretangulum.

Rhomboides , quod lasera ¢ regione pofita ha
ber equabia, ac etiam angulos:non tamen
oft equslaterum, My, relangulum.

' . B 3,
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"LIBER, 1 A
Omnes religue praser has quadrilatere fign
 r&, Trapegravocentur,
K qucdiftantes reéle linee funt, quein code
~ plano fire: & in infinitum ex verag par-
te Extenfe:in neutra tamen concurrunts
. POSTVLATA.
Peratur, A quouss puntto, ad qnoduss pun-
- Eumrellamlincam deferibere.”; :
Trem,lineam rellam finitam , in infinitum
/g extendere,. .
Trem, quouss censro, & interuallo deferibere
- arculum. .
COMMVNES NOTIONES,

feu fentencice. - S
Que eidem funt aqualia, illanrer fe funt 2«
qualia. '
8i equalibus equaliafuerint adielta , eciam
tota funt equalia. - '
8t ab aqualibus equalia fuerine ablata ,etid
querelinquuntur funt equalia.

‘ Siinequalibus azqualia fuerint adiela: etia

tota funt z'nqualz}t.
Stab inxqualz’bm xqualia ﬁtm‘nt ﬂblata:
que relinquuntuy funtmaqualian ©
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LFBER L - o
: Q@;ﬁmaﬂdm& dépk, innf [ funt eque-
1.

. Que cisidem funs dimidia, inter [¢ funt e
h.do '

thup licata in’m /e &wmmian_:, Junt a-

Totumejlmam fua parze.
Omnes relli anguliinter [e funt aquales.
Cum in duas relas,re8aincidens linea,duos
 internos ex Yna parte mgulo.r s duobue
rellss facit minores: produlle ifie due li-
nea relle in infinitum , é% caparte con-
eurrent , whi funs ills duo anguli duohu
. vellss minores,

Due lincareite figkram non faciuns,
. B g
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L IBE R' L o 11
Propofitio primas problema.

Vper datalinea recia finita, trian-
gulumequilaterum conftituere.

. Explicatiodati.) Sitdata linea re@afi-
nitaaf3. (E. xplicat}'o quafies, )Oporzes fuper
linea rela a3, triangulum equilaserum
conflitucre. (Delineatio.) (entro a,interual
Io a3, defcribatur circulus Bys.Irem centro
Binteruallo Ba, deferibasur circulus ayd),
" Ducantur denig, lineerelle ay, 43, (De-
monflratio. ) Quoniam punifum ., eST cen-
trum creult e :idcirco refta ay, efC 2=
qualss relle a8 rurfusquoniam punctum (3,
ef centrum circuli ng : tdcircore8a By,
equals o€ refteBa. Verum demonfira-
tum eSC, quod rella y o, etiam equals fit
rele af3. Ergoveragrellarum ya.y3,e5€
equalsi relie a3. Que vero eidem funt
equalia, illa etiam incer fe funt equalia,
Ergo yarella, etiam equalss S reile o8,
Tressgitur linea reéle ya.a3, By, funt ins
ter -
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LIBER L 1y

ser ﬁ equales. ( Conclufio,) Triangulus
itag, af3y, efC equilaterus:& confiftis fuper
data linea vella finita a3, Qued facten~

dum erat,

- Propofiris fecunda. ?ronc.‘_‘

D punéum datum, lineere®=
datx , zqualem lineam retam
ponete, .
Explicatio duti.) Sit pun&um dus
- &, datarealinea By, (Explicatio que-
- fiti) Adpunum dasum o, date linezrele
By.ponenda S rela linea equalss. (Delia
neatio.) Ab apuntlo, adpunum B3, duca-
2urlincareflaaf3, & fuper lincanf3 flatuas
- tur riangulus equilaterws ad 3. Extenddya
sur ctiam linez refle a, OB verfus puntie
6(, ¢ frant relle as,BL. Centro quog, G, in-
zeruallo By, defcribatur circulus ynb. Irem
Centro 3, interuallo 3 n , deferibasur civeu=
dsis nx ( fecans linekredad, inpuntloy.)

Demon-
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. LIBER L s

\ Dmmﬁr:m'o.) Qanitzm jmné?um B et
centrum circuls 9m0: tdcirco relta By, eft 2-
qualisrelle By, Irem quoniam puntlum 3,
efC cencrum cirewline: igisur rela I efE
egualss refte d\n, éx quibus da fuir equalis
relde J3. rehquaigitur el relique Bn eS¢
equals, Virag tdcirco relarum e, By,
et x;ualt}s refle 31, que ero cidem funt
equalia , illa erizinter f¢ funt equalia, gua-
ve refla a ), etiam erit equalys refle 3y,
(Conclufio.) Ad datum, sgitur pun&um a,
date linee refle By : equalis pofita eSre-
Ealineaar,quod faciendum erat,

' ?ropo/z"tio tertia. Problema,

DVabus re&is inzqualibus datis:
ex maiore minori @qualemre@i
lineam auferre, , ;

Explicatiodati.) ~ Sit datalinea rea
maior a (3, minor vero y. (Explicatio que-
fiti.) Exmaiorelinea o, tollenda eSt ve-
&la equalis inee . (Delinearro. ) Pone-

- . tur
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tur ad punitum a, linee v, equalys rella e

neaad). deinde centro a, intersialle o, de-
Seribatur circulus Oel ( fecans relam o B,in
punéto s. ( Demonfirario.) Quomia punfum
a,centris ef circuls del.idcirco rella ak,eff &
quali reble ad.Vertireta y,etia oft equalss
relta ad.Viragigitur relarii as,y,eff equa
lisrele ad.Quare ot etid eft equalvi relle y
Duabws igitur reétss datos inequalibus of3
-y ex matore af3, ablata e as, aqualts
wminors.y. Quodfaciendum erat.

Propofitio guarta, Theorema.

' SI duo trianguli duo latera duobus
lateribus habuerint 2qualia alterd
alteri : & angulum angulo xqualem,
qui ¢qualibus re@is lineis continetur:
etiam bafim bafi habebunt Zqualem:;
& rtriangulus triangulo erit zqualis :
& reliqui anguli,reliquis angulis erunt equa.
les,alter alteri, quos latera fubtédiit gqualia,
Explicatio dati.) Sint duo trianguli aGy,

A\eC, habentes duo lateraa B, wy equahia,
. C duo-
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duobus lateribus d's , &  alterum alteri: lae
tus a 3,aquale lateri 0's: ¢ latis ay,equds
belaseri 3 {: & angulum B o yrequalem an
gulosd\(.  (Explicatioguafiei.) Dico
guod bafis By, fit aqualss bafi's Caimian- .
gulws a By fir equals triangulo s X
reliqui anguli, religuss angulss fint aquales,
alter altert, quos equaliailla latera fubten.
dunt : angulus etiam o 3 5, Sit qualif an-
gulo Je ég angulus denig ay 3, fir aqualss
angulo 3 le. (Demonftratio.) Quando e-
wim triangulus a3y, applimmr triangulo
}e{ . Punlum a, ponitur fuper punélo 0%
o reflaaf3, applicatur relle 0's. Cadet e
siam punélum B.fuper puntta ¢. quia o B oft
equalisreéle 8 ¢. Deinde firelta a3, appli-
carur velle e etiamrefla o, applicabitur
refe (. quoniam angulus Bay , proponia
sur equalvs anguloe J), {. quare & punttum’
¥, applicabisur punto bonmredlaay e«

, ) C 2 qualn

-,
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LIBER I 21,
qualss fit refle I\ (. Verum puntum B,
applicabarur punélo «. Bafis igitur By,
bafi ¢ { applicabitier.. Nam fi punctum 83,
 applicerur pun&lo {, s bafis Cy,non applice-
turbafi fg tum duc retle figuram facient,
uod S impofSibile.  Bafis igitur By,
Za/i ¢ applcatur , & ST ei aqualss V-
de ¢ totus triangulus a3y, toto trian~
gulod|ed afplimfimr > & eterit equalss :
& rebiqui anguls, reliquss angulys applica-
buprur , evsg, erunt equales: angulus a3y,
angulod'¢(: @anguiua.y B,angulo J), f .
(Conclufro.) St igitur duo trianguls , duo
lasera duobus lazeribus habuerint aqualia
alterum alteri, ¢ angulum angulo equalem,
us aquabibus reélis liness contmetur : eti-
am bafin bafi habebunt aqualem : ¢ trian-
gulus triangulo erit aqualys : & reliquian-’
Zub, reliqus angulss erunt equales alter al-

zeri , quos equalia illa latera Jubtendunt,
quod erat demonfirandum.

Propefitio quinta. Theorema. _
pefioq C 3 Trian-
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LIBER I 23
T Riangulorum,qui duo =qualia
hab€tlatera,anguliad baftm fune
- z=quales, Er produ®is zqualibus
dllis rectis, etiam quifub bafi funtan-
guli,inter fe erunt zquales.

Explicatio dati.) Sit triangulus equscru-
rus aGy, habens latus aG.equale laseri a y:
& producantur linee aC, a7y, i@ ivIeag,
(hoc eft, vt continue éxtendatur fecundum
Lineam reftam) & frant ree G 9, y ¢. ( Ex-
Phicatio guefies) Dico quod angulus aGy fir

ualss angulo 2y, Et quod angulus 360,
Sfreequalis angulo Gy e. (Delineatio.) Su-
mazur in linea GO, punéfum quoduss (. deine
de tollatur amaiore lineaas,minorial, €«
quales inea rea o 1. demig, ducantur recle

¥ 16. (Demonftratio. ) Quoniam refa a.{,
eff rqualvi relz an : ¢ recla oG, equalisre
e ay:dyeigitur refle (o, ary , nghu re-
&isna, o funz equales, altera alera:er i~
mbnem ambiyunt {am angulum. quare bafis
Cr» bafi 4G eSE aqualis, @C triangulus aly,

4  rian<
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LIBER I ‘28,
sriangulo anf3 equalis eft: reliqui etiam an—
guli, reliquss angulss quale:}?mt ,alter al-
seri quos equabiaillalacera fubrendunt: an-

 gulus acylsangulo afdn:e angulus aly, an-

gulo anf.Cic'vero totareaal totiree an
o2 equalss, & rella af3 ablasa.fiz aqualis ve-
e ay ablate ideirco reliqua linearella (o Z,
relique reéle oy etiam erit equalss, Verum
reé'zz y demonflrata ST equalss effe refle
% B. due igitur reéle 3¢, {y , duabus rellss
om, 13 funt arquale.r altera altere : & angy-
lus By, equalvs eSE angulo B : bafis eti-
am corum communis eSE refla B y:eriangu-
lus @fz'tur By , triangulo o etiam eriz e-
quals : & reliqui anguls , reliquss angulss -
equiales: quos equaliaillalatera fubtendiiz.
angulus { By , equalss angulonyB : & an-
gulus Byl angulo o Bn. Quoniam nunc to-
2us angulus af3n,toto angulo a,y{ demonfira
tus oft equalss:quorii ablarus angulus 3 4 3,

" ablato angulo By eft equalis:ergo religuus

@Gy angulus , reliquo ay € angulo off equa-

I, funs anguls ad bafim erianguli aBy.
C s Anz
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LIBER I 2.

Angulus vero {By , angulo 7€ demonfbra—
2w eft equalis effe:es funt fub bafi. (Conclu—
fro.) Triangulorum igicur , qus duo habene
equalia lasera, anguf:zd bafim funt zqua~
les, @‘frolu&t;: equalibusillss rechis, eriams

wifub bafi funt anguli, inter e erunt equa-
z:. 1d quiod erat demonfirandum.

- Prapofiriafexza, Theorema.
yerint: eti r -
inter {e zqualia,
bens angulum af3y , aqualem angsulo ay .
Explicatio quafizi.) Dico quod latus af3,¢ft
equale lateri ay. (Delineatio cum hypothe- -
jtj) Si eniim refla aG.ni off equalis retle ay:
altera illarum erie maior.fit reéta af3 maior,
éx rella af3 maiore ; linee refle ay minori
anferatur lineareta 33 equalss:¢r ducasur
refta dy. (Demonfiratio.) Quonia latus 93,
aquale eft lateri ay,¢r comune latws Gy:duo
igitur lasera 0C, By.duobus laterib oy , 7B
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LIBER L 3t
atg, aliudpunSumy & J\,in easdeths parcer
@ 3:c05de habentes terminos ¢ (B:quos
linearelle prima:itaut yo equalis it daiee
eundem habeat terminti a: re€lavero 3, it
equalisrele OB , & eundem cum ca habeat
terminti 3, (Delineatio.) Et ducaturrelle
903. (Demiftratio. ) Quomiz e y relacff 2=
lis recle o O: etiam angulus ayd,erit €~ -
qualts angulo a &\, y. verum angulus a3y,
maior eS€ angulo 3B : mulro ergo angulus
¥d\B maior eft angulo Iy B . Jtem,quoniam
latus o B,eff equale laseri Of: erit etiam an-
gulus yda,angulo 0y B zqualss. Verumille
3pfe angulus y0a demonfiratus ft effe mulso
maior angulo 3y B3,quod eftimpofSibile. (Ci-
clufto.) Super eadem igitur refta, duabus eisdem res
&is,alie dus recte aqualesalteraalteri: nonflatn:
entur ad aliud atg aliud punttum,in easdem partes, ~
eosdem babentes terminos , quos linee prime, " Id
guod erat demonftrandum. ’
Propofirio ofaua. Theorema.
‘ SI duo trianguli,duo latera duobus lateris g
bus habuerint 2equalia alcerum alteri,ha~
buerint vero etiam bafin,equalem bafizedis
: angus
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LIBER L 15
angulum angulo habebunt gqualem, quem
sequalesille linex rectz¢ continent,

Explicatio dari,) Sint duo triaguli a3y,
de(: habentes duv laters o, ay : duobus las
teribus O, 0 equalia, alterum alteri,lacus
feilicer aB,equale laterid'«: ¢ latus & e -
quale lateri Critem bafim By, equalem bas
Jrsd (Explicatio ?me/iti. ) Dico guod ans
gulbus Bacy fie aqualss angslo ad{. (Deline-
atio. ) Quando enim triangulus af3y, applis
catur triangulo dcl , ¢ punttum 3, ponirur
Juper pun&oc: iinea quog rea Gy, applica-
sur relle g:mm pundum y , etiam applicas
bitur punilo {: quiare@a By eff aqualss re.
He eg (Demonflratio,) Quandovero rea
By, applicatur rele ¢ {: apphicabuntur et1a
velle Ba,azy,reflss «d, 0. Si enim bafis By,
k[flimmr bafi o, & latera Ba, ay,non ap-

- phcerur lateribus <3, 0. Verii dinerfum ha-
buerine fitie, vt recte sn,nd, Conflituentar fus

. ' D

per
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pet eadé linea reda, duabus eisde réss alin
duerelle equales altera alteri, ad alind,azg,
aliud punétum,ad easdem partes,eosdem ha-
bentes terminog, quos linez prime. Jednon
Slatuentur ad diserfum {un&um. uare fal-
Jum eft, quod applicata bafs By, b%trez : non
applicerur Beu, ay, latera , luseribus 48, 89,
applicabuntur ergo. Vnde fequitur,quod ana
guluws Bay,applicabitur anguloed\( 5 eies
rit equalis. (Conclufro.) Siigisur duotri-
anguli, duo latera duobus lateribus babue-
vint equalia alterum alteri : habuerine vero
wtiam bafim bafi equalem : etiam angulum
angulo babebunt aqualem, quem equales il

- berelle linca cirinent. 1d quod erat demon-
Srrandum.

Propofirio nona. Problema.
Artum anguli rectilinei per medium
§ Jfecare,velin duas partes ¢gquales fecare,

Explicanio dass,) Sit datws angulses reéli-
Binews Bay. (Explicatio quafins. ) Angulus
Cay fecadus eft in duas partes equales.(Dea
Bncasio.)Sumatur in linea a6, puntti quod-
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S LIBER, L 37
wisd\, ¢ tollarur éx lineay , linee ad) a-
ualts recla linea ar: pofea ducatur linea
ge:@' fatuatur fuper hnea é\ e eriangulus e-
guilaterns 0 e:deniq ducasur linea al.(Ex-
Plicatio iam falte delinearionss.) Dico guod
linea al,in duas partes equales fecee anguli

Bay. (Demonflratio.) Quoniamrela ad,

© -« wqualis eft relle as,es communss firelaals

' tdcirco duo lasera da, al, duobus lazeribus
s, al,funt aqualia alterum alseri: & b

30,aqualis bafi «{. Angulusigisur dal, an-
gulocal oft equalts. (C omlu]tg;.) Datus igi-

eur angulws vellilineus Bay , per lincamye-

Ham aleft diffeltus in duas partes aquales;  ~

2d qs0  faciendum eras.

Propoficio decima. Problema,
Atam lineam re®am finitam in

duas partes zquales{ecare.
Esxplicatio dati.) Sit datalinearetla fini-
taaf3. (Explicario quafiss.y Lineare¥a fi-
nitaaf3, diffecanda cft in duas parses equa-
les. (Delineatio.) Staruatur fuper refia

D/ 3 G-B’"
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» LIBER L 39. -
of3 triangulus equilaterss afy : & fecersr
angulus a3y in duas partes equales , per i

 weamrelam od. (Explicatio fale delinea-
tionss) Dico quidrellaal, fella fitin duas
partes equalesin punto 3. (Demonfiratio,)
Quoniamrellaay , eft equalis refle ¥, &
communts rea o/3:duo 1gisur latera ay, ¥
duobus lateribus By, yd funt aquabianlie- _
rum alteri, & angulus a3/ 3, off equalss an-
gulo Byd.Ergo izﬁ: ad\eft equals bafi B2,
(Conclufro,) Dataigitur linea reflafiniza,
ef3,fellacft induas partes equales inpuntls

0\ Jd quodfaciendum eraz.

Wy
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Propofitio yndecima. Problema,

X

Atzlinex re®¢,adatoineapun

1 _J&o:ducerelineamre®am ad an-

gulos re®os, ideft, rectos facientem
angulos. '

Explicatio dari.) Sit datalineareffaaf3,

#  daumineapultumy. (. Explicati:;m.

Sfiti.) Ducendaceftapunttoy, linearellare-
o D 4 &os
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LIBER L 4

Eos faciens angulos cum linea o6, (Delinea-
tio.) Sumatur in linea ay,quoduss punSum
d:¢ frat linex 3 d\, equalis linea ys. Et fla-
tuatur fuper linea 0% , eriangulus equilate-
rus s denig ducarur reéh%;. (Explica-
tio fuile delineationss.) Dico, ¢ datelince
refle of3,4 datoinca piitlo y, ad angulos re-
&os dullafit relalineayl.(Demonfiratio,)
Qsioniam relady,eff equalts recle ys,com-
munssverorella gy Duoigitur latera 3y,
8l.duobus laterbus sy, y{ funt equalthal-
termm alteri, ¢ bafis 07, equalis off bafiel.
ergo angulus 3y( , equalss eSCangulosy
(& fune icpe‘fﬁg, 1d eff, vicini) %:mdo Ve~
rorella fuper rectam flans , angulos vicinos
equales fecericinser fe : veerq equalium an<
gclomm efire€tus. Ergo veerg angulorum
vl (onseftreus. (Conclufio.) Dateigi-
sur lineere@a af3,adaro,quodineacpun-
&oy : ad angulosrellos ducta efCrelta {y.
1d quod factendum erar. :
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LIBER I 43
Propofitio duodecima. Problema.

Dlineam re&tam data infinitam,

adato puncto,quodin eanoneft,
perpendicularem rectam lineam du-
cer c ;o

Explicatio dari.) Sit data lincareSain-
fimita a3,¢r puntfum quod in ea non eS¢ da-
rum . (Explicario quafiri.) A puntto da-
20y, ad datam lincam reflam infinitam af3:

ducenda oS linea rela perpendicularss
. Delineatio.) Sumatur éx alteraparse lince
af3,punéum quoduss d:¢r centro y, interual
lo 53 defcribasur circulus sQn.fecans lineam
«f3,in puntlss o & 1. Poflea difSecerur linea
reflasn ,in duas partes aquales in puntlo 0.
& ducantur line y1,39, ys.(Explicatio i&
faila delineationss.) Dico quod ad lineam
rellam datd infinitam o€, & punflo y dato,
guod in eanon efT, perpendicularss dutla fis
reflalineayS. (Demonfirario.) Quomam
- reflanb, equals SO relle Se: @ commmg':
: reffe
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LIBER I 45
refla Fy.erg0 duo lateran, Sy, duobus la-
seribus'eS, 5y, funt equalia alterum alseri
& bafis ym,bafi y5.e5€ equalss. quare angu~
Lus o, angulo €0y eSE equalis: & funt vi-
cini. Quando ‘vero rella fuper reflaflans,
angulos vicinos equales inter fe fecerit : v
terg, aqualium illoric 4ngulori¢m eft rellus,
& rellafuperrecla flans, perpendicularss ad
eam dicitur, (Conclufio.) Ad datam igitur
lineam retlam infinitam a3 , a puntlo y da-
t0 guodin ea non eft : perpendicularss dulla
eftrefla . Id quod faciendum erat.

Propofitio decima tertia: T heorema.

VT vtrectafuperrectaftans,angu
los fecerit : vel duos re®os, vel
duobus retis 2quales eos facier,

Explicatio dati.) Retla quedam ol flans
Super rela 50 , faciat angulos yBa, 2f3d),
Explicatio gin1.) Dico g anguli yCa,ald,

vel
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, LIBER L 47
Vel fint duo reéls , el duobus rellys equales.
Delineario cii hypothefi.) Siigitur angulus
_oBa, ¢Zualtfr eft angulo aCd : tum fune duo
relhi. quod fi verd non,tum ducatur i puncto
B rette linea 30, ad angulos refos linea ve-
&a Ca. (Demonfirario. ) Anguls igizur 3¢,
¢34\ fune duo reéti. ¢ cim angulus 33 , fir
equalts duobus angults ¥Ba, 23¢. Commu-
s addatur angulus ¢33. guare duo anguli
9,462, m'fu«: angulss yBa, afe, ¢3,
Junz equales, Rurfus quoniam angulus 0
equalss oft duobus anguls 3Ce,eBa,commu-
nss addatur angul’ oGy. anguliigitur 3Ca,
afBy , tribus angulss dBs, B, aCy funt a-
quales. Verum demonflratumeft , angulos
¥Ce, 30 eribus ifsdem angulis effe equales.
Quever eide funt equalia,illanzer e fune
equalia. ergo anguli 3G, 67, funt duobus .
angulss Ba, a3y, equales. Jfed anguli 4G,
£G2 , funt duo rellizergo 3Gat, aSy anguli,
Junt equales dusbws relts. (Coclufio.) Vi ue

igitur refta fuper reéta flans , fecerit angulos : vel
)ia: retbos, vel duobus reétis equales faciet. Id quod
erat demonfirandum. '
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" LIBER L 49
~ Propofitio decimaguarea. Theorema,

Iad lineam quandam reta,& pun-

Gumiin ea datum,duz tectg nonin
easdempartes fit , angulos (iPesns)
vicinos , duobus re®tis angulis xqua-
les fecerint: duz iftx retee sa’ loidns
alceraalterierunt, : '

 Explicatio dati.) Nam ad lincam guands
?eéfa{n oGty ad punttum in ea datum C:dus
 relle linea By,Go\non in easdem partes fisa

Jaciant angulos iQelns (vicinos) aGy2Cd,

wgales duobus angulss re&ss. (Exflitatio
5u¢ﬁti.) Dico fm‘aﬁ refle yB,fit sx" Llsiesg
reffa 30. (Delineatio.) Siemim Gy npn efT
e’ Cleiog rella B3:fit rella Bs , rebtn ¥ 3,
ex’ Lo, (Demonfiratso,) Quonsam re=
&aaB, conflisuta ST fuperrelay s ans
guliigiur af3y, afds, fan: equales duobns
reblss. VerumangnhiaBy, o33 etiam fome
aquales duobus roflss. anguli igitur yf3a,
«f3s, fngulit yPBa, 433 fuxt aqualos. Cov

@ounss anferasnr angulng afly. reloqums igic
E o
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LIBER L ¢
tur angulus af3s, religuo angulo af3d eft e
qualss, minor masori, wod ¢S impofSibile.
Quarerella Bonon e ox’ wheias rette By
Similicer etiam demonfirabimus, Z“M nulls
alia prever relam 30, fit ¢w” ivleins relle

. 73‘/ Conclufeo.) Ergq relta B, eftsw’ Lo

Seias refla 3. Sitgitur ad lineam quandé
relfam, ﬂm&um n eadatum , due reila
tonin easdem partes fite angulos sQelns;

duobus retlvs angulis fecerint equales : dwe
 iflereBein’ éufa’a;erumdm’a alseri, 14
quod erat demanfirandum,

Propofirio decimaguinta. Theorema.
Sl duz linez recte,fele mutuo fecdts

factét angulos ad verticem inter fe
aquales, _

Explicatiodari,) Dus linee refle enim
af3, yd\; fefemutuo fecensin puniloe. (Ex- -
. plicario quafit) Dico guod angulus asy,an-

pulo J‘eg fit aquals, @'Mguizg: 9B, angu- .

i)ﬂasé‘ eriam equalis, (Demonfirario,) Que-
wiam vella o, fuper refta 3, conflicutaeft,
: : ) @
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LIBER 1.~ - &3
& facit angulos yea, 268 anguli igitur yea,
ué‘,duohiure&;& fune qmif; Igm guoni
amrella J\e,/t}per reta af3 eft conflirura, e
ciatd, angulos aed', 043, anguli igreur and,
33, funt equales duobus reétis. Verum an-
guliysa, asd duobus rehis funt mquales,
quare dno anguli yea,2ed, funt equales du-
obus angulys aed), 05f3. Communss auferatur
wizguhu asd. rdi§um igitur angslus yra,
veliguo angulo 3ed eff equalis, Simili de-
‘monflratione probabimusangulum y43,an-
gulo Seavffe equalem. (Conclufio.) Siigitur
due retla [efe mutu fecent : facient angulos
ad verticem inter ¢ aquales. 1d quo§ orat
 demonflrandumi ‘ '
Corolarium. Ex boc eft manifeffum,quid
gquecung, lince relle fofe musso fecant , faci-
unt angulos ad punllam fellionss quarusr
rellss equales.

Propofirio decimafexta. Theoreme.
Mnis trianguli | vno ex lateribus pres
traozangulus extraneus, verocg eorii,

quiintra riangulum funt , quibus ipfe op<
ponitur,eft maior, 4 E s
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~ LIBER L - '
Explicario dani.) Sit triangulusaf3y, &
protrabatur latns eius By , ad punlum 3.
(. E:_;plicatio quafirs.) Dico. qusd 4nfulu4
a[39, eft masor angulo yBa., interno /161 0p=
pofiro: & maior angulo Bay, interno jﬁi
oppofiro, (Delinearro.) Diffecetur larws ay,
in dtias partes equales in puntlo s. deinde
ducatur linea Be,¢s producatur ad punum
. Fiat etiamlinee Be, equalis linea e{. de-
nig, ducatur linea (y, & extendatur refta
ay , ad pun&tum vfg 1. (Demonflratio, )
Quoniam reéla s, equalss efCrellecy : &
rebta Be, equalss r:&?e ¢ (. duo igitur lavera
ek, o3 duobus lateribus s, ¢ funt equalia
alterum alteri, & angulus aef3 , aqualis oS¢
angulo (ey. quia funt anguli ad vercicem,
Bafisigieur af3 , bafi {y erie equalts, & tri-
angulus af3e, equals erit triangulo dey : &
rezgfui anguli, reliquss anguilys funt equales
alter aleers, quos equaliaslla lasera /thm-
dunt. izaq angulus Bas , equalss eft angu-
+losy . Verum angulus sy d\,, maior eS¢ an-
gulo sy{s quare angulus ayd\, , angulo Bas
. E 4 etiam

1
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LIBER L - §%
etiam eff masor. - Similiter demonflrabirur
quando rella By, diffea fuericin duas pare
sesaquales: quodangilus Byn, hoc eSE.an

 gulus ayd maior fiz angulo a3y, (Conclu

Jro.) Omnss ixitur erianguli'vna ex lateribus
provrallo : extraneus angulus ,virog eorum,
qui intra eriangsulum funt, quibus ipfe oppo~
nitur eft masor, 1d gaod erut demenfirandi,

Propafirio chﬁ¢fefﬁm¢-ﬂearm¢. :
OMnis trianguli, quiuis duo an-
guli:duobus re®is angulis funt
minores, o '
Explicatioduri.) Sit sriangulns a Gy,
(Explicatio quefiti) Dico quad triangali
By, duo angult fint minores duobus reétu,
gquonss modo fumpri, (Delineario,) Produ-
carur ﬁmaﬁygdgun&m 8. (Demonfira
#i0.) Quoniam srianguli Gy , angulus ex-
sranesss wyd;maior eft angulo a3y, inzerna
Sibi oppefizo. Communss addatur angulus

res
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LIBER I 59.
res angulvs a3y, Bya. Versm anguli ayd;
ayB, funt due relki. exgo anguli a3y, o Ba,
funs minores duobus reflss.  Simili ratione
demonflrabimus angulos Bey, ey B, duokus
reflis offe minares. lrem & angulos ayfB,
af3y duobus redss effe minores. (Conclufio.)
Omnss igirur sriangsl quings duo angali,
minores funs duobus angwiss rels, 1dquod
srat demonfirandum. L

Propoficio decima oFana. Theorema. )
V‘T quoduisiatus trianguli eft ma-

N

ius ; itra maiorem fubtendit angu-
lum. : N
Explicatio dati.) Sit triangulus aGy; hae
bens lasus ay,masus latere 2. (Explisatio
quafiri.y Dico quod angulus aby , masor fe
angulo ayG, (Delineasso,) Cum enim latns
wy fit maius lazere aG:fiat linew o, aqualés
relda ad: o ducarur rea Co. (Demonftra- -
tio.) Quoniam trianguli Coy , angulus adG
externns, maior efC angub 39/C tnrerno fibi.

vj)po-

{
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LIBER I éu
oppofivo:&r angwlus adC, fis equalis an
a.'gé‘fmm I:tnf: aC, leteriad fit cyudeg.tz
circo anguins aCo' , maior eST angslo ayC,
Ergo angulus «Cy , multo eSE maior angs-
Jo ayC.((onclnfro.) V't quoduss igitur lasmé
trianguli ST maine : ita masorem fubtendie
angulum . id gnod erat demonfirandum.,

- Propofirio decima nona. Theorema.
V Triangulus aliquis,, angufum
"V quemuis habuerit maiorem:ita eu
am maiorem habebit eam linecamre-
&am,quzillum fubtendit angulum.
Explicatio dari.) Sit triangulus aly,ba
bens angulum aGy , maiorem angslo ay G,
Ex&:‘aﬁo guafirs,) Dico guof:rimgali
«Gy Jarus wy,mains fis lazere oG, (Demon- -
Sratio.) Si emm non fueric mains,eum vel
eris oi equale,vel erit co minor.fed rellaay,
00 ef aquulys reéle aC.nam G angulus aGy,
angulo ayB effer equalse. id quod tamen ni
off. quareneg Lrws ey, latert a3 erit equar
le:nieq esiam latwi ay , poserit effe minue e~
: tere
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LIBER I €3
tere uC. quia eriam angulus Sy minor
angulo 3:2 Cum tmge: non fit. Q_w:fc:
Larus acy, minus eft latere ofG. ansea antt de-
monfiratum eST,quod einon fit equale, Erie
ergo ay latus,mains latere aG.( Conclufis.)
Omnss 1gieur uianiuli masorem Angs
 mains latss fubtendse quicung, fumatur, 14
quiod erae quﬁrtn}um. -

Propofirio igefima, Theorema.

Mnis trianguli,quaeuis duo late-
rafunt maiora reliquo, |

Explicatio dati.) Sit triangulus oGy,
Explicario Z'hcﬁn )Dico quod eriaguli ey
gueenss duo laters,fine matora reliquo. laters
Ca,ay,matora latere Gy: [tem lutera aG,Gy
maiora lasere ay:denig latera Gy, a, maio
valutere aG.(Delineatio. )Producarar linea
Cd.,:?un&um O fiat linea ay,equalis &
nea ad:denig ducatur lines 0. (Demifira-
10.) Q-_omz latss 3&,31“10 eSC lateriay. -

e
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LIBER I a7
etii angulus ad'y , eSC equalis angulo aryd.
Verum angulus Cyd, maser off angulo ayd.
guare & angulus €y, an ady maior e«
1iL.CrqRid triangulus J\)«é,dngﬂlf Cyd'ma-
toré habet an uﬁ oy d: arg maius latws fub-
tendat angulii maiorem: idcirco ¢ larns 36,
mmaius oft latere Gy, Sed 0C lasus,aquale eSC
ab, ay lateribus . quare Ca,ay, duolatera,

unt matoralatere Gy. Similizer demonfiraa
bimus,quid latera a6.,Gy,fine masora latere
ay, @& &y, yalasera fint maioralatere a6,
Conclufio,) Omnssigirur erianguls, quesss
dso latera funt masorareliguo,sd guod erat

demonfiyandum.. '
Propoficio vigefima prima, Theorema.

14 finibus vnius lateris trianguli cuiufuis
duze re®elineg intra triangulum ad puna
dtumidem flatuanturserunt quidem ifiee du
2e reGtx lineae , reliquis duobus trianguli eiug
lateribusminores: verim maiorem angus

Ium comprehendent. '

Explicatio dati.) Sup latere enim Cy tri« *
:gtdi aly:afinih.Cet y dua h'm; relle C‘?.
‘ ' 7
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B o TR

:. Sibs oppofizo eff maior Per ?dem Jemon' de
% 2

Oy fatuentur intra triangulii.) Explicatio
guefiti.) Dico quod due refe 30,0y , mi-
_nores quidem fint reliquss duobus triangul
Laseribus Ba , ay : verum angulum Biﬂ ,
waiorem angulo Bay,contineant. (Deline=
ario,) ?roiacatur enim linea 3d), adpun-
&umvfge. (Demonfiratio.) Quoniam ome
0s5 srianguls duo lateramaiora funs religwo:
sdcireo trianguli aGe, duo lazeraaf3, as fune
maiora lazere Ge. Comune addatur lasus s,
lateraigitur Ba, ay , maiorafunt lateribus
Besy. Iremquiatrianguliyn, duo latera
%,40 maiora funz latere 3. Commune ad-
datsr latus 03, quarelaterays, of3 maiors
[uns lateribusy ,08. Verum latera Ca,ay,
demonflrata funt maiora lateribus Gs.ey,ere
80 Ca, ay lateralonge erunt maiora laterib®
63,8y Rurfus quonam omns; erianguli ane
Zulus extranens , angulo intra triangulum
febi oppofizo eft maior:idcirco trian ui'”yé‘c,

angulus GOy extrancus, angulo yed'interno

4T
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LIBER L
veligna: [cilicet o ¢r C maiores quam G @
ag y masores quam G : denig C &y , maio-
ves quam an (Explicasso quafizi.) Oportes i

givur éX tribus liness reélss, qua dasss tribus
..y, funt equales triangulum componere,

" (Dehineasio.) Sumasurrela aliqualinea
Os: finita quidem ad punétum ) :in%nim Ve-

road  punbum . deinde frat lincerele a, €-
qualss lincarela 8(. Itérella Cequaltsre-
&aln. pravereareley,equalisretiand. Ad
bec centro {,inzeruallo (3, deferibatur circu
Ius SxA. centro eviam nyinzeruallo n8,deferi-
basur circulus w2 ; fecans circulum dnx, in

puno x. ij? ducatur linea relte (x,xn,

(Delineationss falte explicatio.) Dico guid

ex liness rellis tribus, que funt aequales trib®

. vellis darss, compofiess fir eriangulus x{n. .

(Demonftratio.) Quoniem punétum ¢ , cen-
srum eft circuls ﬁ\:& iticircop rella @ ,z equa-
lis eftrelle n-veriireta 0 ot equalvirelle
a: 1tag, & x{rella,equalys eft relle a. Irem -
miam punSlum n,eft cencrum eirculi er: -
sdcircore@and, eff qmlz& refe yx. veritn® .
P F 4  «aques
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LIBER L 7%, -
equalis off yrelle, ergo & nxrey, aqualis
esCrelle y. Verum (1, ciam oft equals e
e B, Tresigitur rele x, &, nx, tribns re-
isa, By, ﬁnt equales. (Conclufro.) Ex
tribusigitur relv5 1{, {1, v.qua funt equa

' 'lﬂ' mhu ddtlrf a, B, Ve 1’0&( m,mgulgugjl
Jaltus k(1. Quod, ﬁtcimc{umm;,

Propofitiovigefima tertialroblema.

D datamlineam rectan, & dat@

‘M in ea punctum,dato anglo recti-

lineo, zqualem angulum relineum
ftatuere, -

Esxplicatio dati.) Sitdaralineaea af3:
Jit dasum in ea punSum a, fiz anglus reéhi-
linews dasns dye, (Explicasio gufiti.) Ad
lineam relam datam af3 , & puniumin ea
dasum ., flatuendus ¢S anguluseiline-
as,equalss angulo Oy retilineo deo, (De-
lineatio.) Sumantur in liness rehy/d, s,
punia quanss 3, . Ducarsr etim hinea

F §  rells
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;o LIBER L - 75,
refls s, Poflea ix talibus liness rellss , que
fune equales tribus re&lys 33, O, y,compo-
natur triangulus aln : ficve linea 39, fit e-
qual linea a:¢r hnee o linea an, irem k-
nee J equalys linea n. (Demonfiratio.)
Quoniam duo latera &'y, yr, duobus laterib.
w,an, funt £qualia alterum alteri, ¢ bafis
¢, equalss /1{ bafi {n. Eritigitur angulus
'y, aqualss angulo {an. (Conclufio.) Ad
datamigitur bneam reffam a3, ¢ ad pun-
Gum in ca datum &, daro angulo rehilineo
Oys, conflitutus eft angulus reclilineus {an,
1d quod erat faciendum,
Propofitio vigefimaguarta. Theorema.

SI fuerint triangulivnius, duo late-
ra zqualiaducbus lateribus alteri.
us trianguli, alterum alteri: fed angu-
Lus vnius maior angulo alterius , qué&
xquales re® lineg comprehendunt:
etiam bafis bafimaior erit,

Esplicatio dati.) Sint duo triaguli aCy,
ds{,quorum dug latera af3,ay, duohus lase-

ribus
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LIBER L 7.
vibus 8¢, 3¢ fint equalin, alterum aleeri Le-
115 of3, lareri 8s,¢5 latus ay , lateri 30: fed
angulus Cay fit maior angulo «3¢.

- (Explicatio quefit.)  Dico quod bafis
Cy,hz/tf;g fit maior, (Delineatio.) Quo-
niam angulus Cay niasor eST angulo ).
Stacuatur ad lineamrellam <0 , ¢ ad pun-
Gum in ea 3, angulus «dy equalys angulo
Cay: & fiat alterueri lineraum ay , 3¢ -
qualss lineareBadn, & ducantur linee re-

&é ne, Zq. .

( Demonfiratio.) %onim latus o, a-
uale eS¢ lareride , & latws ay equale oS
seri Oy : duo igitur ketera G, ary , duobss
Lateribussd , O Junt equalia, alterum al-
teri , & angulus Bay , equalii efE angulo
sd. Ergobafis Gy, bafi en efC aqualis.
Teem quoniam lasns 30, eff equale lazeri 3¢:

grit etia angulus 3 { v, equalss angulo O
ergo angulus 3 {n maior S angulo ¢ (.
guare angulus «(n, longé maior ef€ anguls
1. Cwm esiam triangulus sl , habeat an-
- gulum
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LIBER I ¥9.
Bulum elnpmaiorem angulo enl: s maiorems
. angulum mains latws fubtendat idcirco laa
tws s, mains eft latere e{. versn latns o,
.equaleeft lateri Cy. ergo ¢ Bofarus maisne
o€ latereel. (Conclufro.) Srrgo duo fuee
rint trianguli , habentes duo Itera , duobns
lazeribus aqualia , alterum aeri ; angslum
Verd angulo maiorem, gui esalibusillis lo
geribus continerur : etiam afin bafi maio«

rem habebuns.Id quod erat amonfirandum.

?ro[oﬁtié vigefmaquinsa Theorema.

SI trianguli vnius,duo latera fuerine

gqualiaduobus lateribus vianguli

alterius ,fed bafis vnius fuerit maior” -

baftalterius : erit etfam angulus vrius

maior angulo alterius, quemaquiles
ill= reQx linex comprehencunt,

Explicatio dasi.) Sint duo trimguls .Gy,

- J},ei quorii duo lasera a3 , avy ,fint qualia

duobus laserib,d's, {,alserii alteri,lasis o3,

C equale
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LIBER L - 8¢
lelaters ds, or larne aty ,wquale Laser
;g/;d bafis By, fiz maior bafio{. (Explicae
#io quafiti.) Dico guod angulus Cay, maior
Sfiz angslo «0¢.( Demonfiratro,)Quod fs enim
o, ﬁ«fn}t n;t";;gt erit ei equalss, aus co mi
mor.fed angulus Peaynon efC aqualss an
o0, nam ez bafis By, etiamz}:ﬁfufl:
* bafis(:Versim nom eST ei equalns. quare nee
 aagulus By, eff equalss .miulo e;é:‘ icetia
_-am non ST eominor : fiquidem & bafis By,
bafi sminor effes:quod tamen ni eSE. quare
nec angulus Bay, angulo «30 minor eff. de-
. tonfirasum vero anteafuit , quod einon fit
qxald'. Erit sgitur angulus Bay, angulo
ed\{maior. (Cinclufio.) St ergo fuerine eri-
angulivnins duo latera equalia duobus late
yibus triaguli alterius,alterum alteri, fedba
fisvnius maior bafi alserins : erit etiam an-
Zulwsvnius,maior angulo alterins , quem e«
quales recle line comprehendunt, 1d quod
erat demonflrandum. o

: ?rofoﬁtio'vigeﬁtndﬁmﬁ Theorema.
G . QL"oc
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LIBER L PN
Vorum triangulorum duo angu-.
i vnius fuerine 2quales duobus
angulis alterius:alter alteri;8¢ latus v
num, zquale vni: fiuedlud appoli@
fit zqualibusillis angulis:fiue fubten-
datvoumex zequalibus illfs anguliss
illorum tum reliqua laterainter fe e-
runt equalia, alterum alteri; tum.eti-
- am reliquus angulus reliquo angulo.

- eritequalis,

. Prima explicario dati.) Sint dwo trians
guli uCy,é‘eé quorum duo gus‘guli aBy.Bys
Jont equales duobus angulys 9¢{, egf, alter
alteri : angulus a3y, egualis angulo 0,00
angulus Bya, angulot 3: habeant etiam Vo
nsum lasus 'yui lateri equale , & primo loco
Latus quod pofitnm ¢S ad equales illos an-
gulos, lasus By lazeriel. (Primaexplicas
£io quefisi.) Dico Zm‘z erreliqualaterare.
bBiguss laseribus habebunt agualia , alterum
47tm'.lam ablateti doer lutus ay, equale
bateri 80 : ¢ reliquum angulum reliquo ana
| G 2 g
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LIBER, lﬁm 85
. q\ndem,ngm angulum Bay , egna-
lem angulo S, (gvmf delineatio.) g:
nim af3 , lasus, inequale fuerit laters d¢ , v
num ex iftss fit maius, fit sgitur latus af3 ma
$u5, &y frat rele & c,qug refa By , &r du-
. caturvelany. (Primademonfiratio,) Cum
stag, latns P, fit equale lateri 0%, & latus
- By equale lazeri e(:duo igitur lasera Bn,
By,JZ;Zé: laseribus Os,0, funs aqualia al-
terum alteri, ¢ angulus n3y,angulo 3¢l 2+
qualis : ergo bafis ny, bafi 0 eSC aqualts, ¢r
sriangulus ayC,miangslo 3¢l oft aqualts, v
religui anyuls, reliquss angulvi funt aqsuales,
alter alsers, quos equalia lla latera fubten-
diie angulus 1y/C,equalss angulo s.fed an-
gulus §Zs,ppam'mr wqualss angulo Cya,erit
sgitur angulus Gy , etiam equalis angslo .
yau,minor maiori,quod fieri nequiss. ( Con-
clufio prima.)) Ergo larss aG,nieft inaquale
basers ds.ergoerit ei equale,verum lazus Gy
esiam eS¢ aquale lateri sl : duoigizur latera
a6,8y, duobus lateribus 3,5, funt 2qualia

alterum alteri : & angulus aGy , angulo 0l
G 3 £qnas
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g i 3,5 e
wgnales. bafis itag azy, erit equalss,
- &rreliguus 4 Ca.y,re%uo angulo 3¢
: egmdu. (Secida essplicatio dasi. ) Veriiise-
ri flasuantur lasera equales angulos fubsen-
detia equalia, vt ol Znu,cgude Lateri d4.
(Secunda explicatio quefiri. ) Dico quod erid
- veligualatera, reliquss laterib, fins aqualia,
ldtw,ay,xqude latert J‘Z,a larus Cy.equa-
Je lasers o0:denig reliquus angulus Cay,reli-
gwo angulo 10 equalss.(Seciida delineatio.)
Si enim lasus Gy, ni fueric equale laseris{:
Jed alterum ex es; fuerie maius. fit Lesus Gy,
Spoterie fieri, mains lavere sl : o fiat luters
mur‘ Lasus GO,¢r ducatur reaab.(Se-
Demonflratia. ) Quoniam latws Clye-
g e oft laters of, & latus oG , equale laseri
e:duo itag, latera 48,0, duobus laterib.de,
8, funt equalia alterum alteri : & angulos
comprehendunt equales; bafis igitur a-é et
equalis bafi 0 - triangulus aG riangulo

J e§ eft equalis:¢o reliqus angulireliquus an-

ults fune ;jwle.r alter altert, quos aqualia

slla lasera fubtendunt:angulns Gda, equalss
G 4 anguz
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LIBER L - 8o

anguloe(0. Vernm angulne (3 , oft equaly
angslo Bgya. ergo mgflwﬁﬂa., T m
angulo Bya. Trianguliigitur aby,angulus
Bég: externus , angulo Bya interno ﬁfr op-
ofito eST, equalss, quod fieri nequic. Quars

iﬁuﬁy,nmy%iz: wale ldttrg s{cr%; 1
turet qudeﬁd & of3 latus, e quleﬁ:
seri 6 duo igitur lazera af3, By, funt equae
lia duobis laseribus 3¢, ¢{ aleerum aleeri, ey
-angulos comprehendunt equales. bafis igicur
ay.bafid e equalss, & triangulus a8 5,
efC equalss triangulo Oil:r regqmu anglie.
lus Ray , rebiquo angulo <8 { 5€ equalss.
( Conclufro. ) ~ Quorum ergo rriangulorum
duo anguli nise, fuerint equales duobus
" angulys alterius, alter alteri : & larus ynum
yms lateri aquale : fiucillud q;/koﬁt_am fitae
qualibus illss angulss : frue fubtendas onum
€ ¢Z¢dihu #llvs angulss : sllorum eum reli-
qua lutera inter fe eruns cgualia; alterum
alseri : cum eviam reliquus angulus , religuo

angulo erig aqualis. 14 quod eras demon-
Srrandam, & ' G 5
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LIBER I pe
PARS ALTERA HVIVS PRE
MI ELEMENTL o

Propofitio vigefimafeptima.Theorema. -
Iinduaslineas re&tas,re@a incidés
linea,angulosalternos xquales in-

ter fe fecerit; xquediltantes inter fee-
runtreQz illz dux linez,

- Explicatio dati.) In lineas duas reflas o5,
o incidens linea relasl, angulos alternos
ane(0,equales inter fe fasias. (Explicasio
guafits.) Dicoquod refia af , reéie y0,a-
quediftes, (Flypothefis.) Stenim né equedi-
Srant, sum proeralia linec relle ab, y%‘“:on-' :
currunt vel €% fam'lm Berdovelex ’am'-
busa, ¢ y. protrabanenr & concurrant ex
partibus B, & din jmn&o 7. (Demifiratio.)
Triangubiigitur nl,angulus aalsexternus,
angul e(n incerno oppofito off maior-verum
sctam e ¢i equalss. quod fieri non poteft.
quarerele ag,)«?,ﬁ protrabantur,non con-
surrens éx parsibus B , & d\. fimilizer do-

mwyfm-
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_ LIBER L . 9%
wonflrabicur, quodneg, ex partibus o, &y,
concurrant. reflavero , que ex nentra parse
concurrunt , fi protabantir , funs sncer ¢ a-

uediftentes, quarerellaaG , aquedifiat re-
e 5d.. (Conclufto.) Siigitsurinduaslines
as reflas, rela mcidaz linea, ac faciat an,
dos alsernos inter f¢ aquales : releifte linea
inter f¢ funt aquedifienses. 1d qued evas de-
monftrandum. L
- Propofitio vigefima ofasua. Theorema, -
SI linearetain duas rectas incidens
Jlineas , extraneum angulum incer-
no cui opponitur ex eadem parte fece-
rit zqualem : vel fi duos internos ex
eadem parte fecerit zquales duobus
angt;liS';g&is: xquediftantes inter fe
eruntduzille linereie. -
Explicatio dati.) In lineas duas refas 48,
3 s incidens linea relas{ : angulum exeraa
neum G, interno oppofico ex eadem parce
angulo w00 faciat equalem : & facias duos
angulos internos ex eadem parce Gy, 46,
* @quales duobus angulvs reltvs. (Explicatio
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: LIBER L . 9¢
quafiti,) Dico guodrelaafd , equedifict rea
%& (De'mof:;;raid.) Cwn?im anguine
enB,fit aqualss angwlo w93 : &r angulns B,
etiam fit equalss angulo anb:idcirco
and, cciam of equalss angwlo 503, :{m
anguli alterni. quare relaaf3 , reéle 9, oft
aguedifians. Rurfus , quoniam Cd,
003, duobus rells funt equalesicr duo angue
ki anb,698 , eriam duobss reélss zdu: sd-
circoanguli anl) , Pnl funt duobus angulss
B13,180 equales : communssauferacur ans
lus Bnl. religuss igitur angalus and ,re-
igno angulo n00 efE equalss , cofuns angae
k& alterms. exgorelia af3 , equedifatrelle
9. /(C’omlf 0.) Siigizur bvea rells in
duas relas incidens lineas,extranesm angti-
dum interno mi?o onsear,ex cadem parse fe
cerit equalé : ve } duos angulos internos ex
eadem parte feceric equales duohus anguln
‘gellss: queaylim inter Je eryne due ille lie
wee rele. Id quod erat demonflrasdum, .

Propoficiovigefimanona. Theorema,
' ’ Linea
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LIBER I 07,
LInea reGain duas reQas zqued(-

{tantes lineas incidens, facitangu-
losalternos inter fe zquales:& angu-
fum externuminterno oppofito ex ea-
dem parte facit aqualem :item duos
angulos internos ex eadem parte fa-
cit zquales duobus rectis,

Explicatiodasi.) Sint duelinea relle ea
quedifantes af3, w0 : rineas incidat linea
reftasl. (Explicatioquafiti.) Dico quod

faciat angulos and,82, qui funt alterns,n

zer fe aquales:&r angulum externum enf3,an
gulo interno oppofizo ex eadem parte 190" a-
qualem : & angulosinternos ex eadem parte
poficos Cnl,n00,duobus reftss equales. (De-
monflratio cum hypothefs.) Si enim 4niuln;
rHm
erit maior, fie angulus anf masor, Quoniam
angulus and,maror eft angulo 489 : comunss
4ﬁ:mr angulus BnS. ergo anguls anf,
Pl , fune maiores angulss Baf‘;’{%aﬂ, Ve-

rum,
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LIBER L oy

- vum angulian,Cx0 duobus reis funt equa

Yes. ergo anguli B, %00, duobus rellis fune
minores : linee vero relle dduobus angul,
qui funt minores dwobus angulss rellss,in in
Jimitum v[g duéte concurrunt : quarerella
6,33 in infinizum produlle concurrent.fed
guia equediflantes pro;:ommzur effe, non ci-
currunt : idcirco angulus and , non eff ine-
qualys angulo 700 eriz igitur ei equalis, Ve
yum angulus and, angulo onf3 e}§ equalis
ideo esiam angulus inG,angulo ?!qud-
dss: communvs addarur angulus Bnl:ergo an
guli en3,Gnb,angulvs B»;@i” \funt equales:
*yerum anguli 13,80 duobus re&tss  funt e
1ude:,iddrto & anguli Bnl,n 62 duobs re-
& equales erunz. (Conclufio.) Lineaig:-
sur refla,in duas equediflantes lineas reflas
incidens facit mgu?a: alternosinter fe equa
Jes : & angulum exsernum interno oppofice
#X eadem parte facit equalem : item duos
angulos inzernos éx eadem parte  facit eqiae
des duobus redis. Id g erat demonflrandum.
' H a Proe
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LIBER I ‘ot
Propofizio Trigefima, Theorema.

_ Q Vx eidem linee re®> equediftie;

- Seillz etiam inter {e zquediftant,

Explicatiodati,) Sit lineareflasl, cui e-

guedifient relle linea 28,90, (Explicatia -

gmeﬁti. ) Dico gtiod retla af3,etiam equed;-
Serreltzyd. (Delineatio.) Incidas in pre-
dillas lineas retta quedam linea yx. (De-
monfiratio.,) Quoniam in duas aquedifian-
sesrellas a3, e(: incidit relanx:1dcirco an-
guins anl, eff equalis angulo 10¢. Preterea
quoniam in duas reflas equedifiantes{,
rella incidie nx : angulus 76, erit aqualys
angulo nxd.demonfiratum verd eft.quod an-
gu‘iu anx , angulo n8¢ fit equalis. quare &
angulus anx,angulo ) eft quah}, & funt
angulialterni, Quare reta af3, equedifta

reéteyd, (Conclufio.) Queigitur refleci--

dem linea rele equedifiant: ille etiam inter
Jfeequediffant. 14 quod erar demonfirandi,
H 3. Pro-

e s
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'LIBER I 103,
Propofitio rigefima prima.Problema,

APun&o dato,datze lineg reG= re-
A(tam lineam zquediftantem du-
cere, I

Esplicatiodati.) Sit darum punitum a,
¢t data linea reéla Cy. (Explicatio quefiri.)
A dato punio &, ducendaes linearea e-
guediflans hinea relle dare,By. (Delinea-
8i0.) Sumatur in linearelaBy , punllum
quoduss 3,7 ducatur linea re&aadl: Adli-
neam reélam ad,c punctumin ea o , angulo
relilineo ady , equalss flatuarur angulus
rellilinens dae , & ducarur linea af, ¢ tv-
Setog hineaea. (Demonflratio.) Quoniam
in duas lineas rellas By, ef , incidens linea
rella ad angulos alternos ¢ad , ady,equa-
les inter fe fcgu't sideircoretas(, :equezz'jfat ’
relle By. (Conclufro.) A puntloigitur
dato &, date linee r:8e By ,duta efE linea
refla m{ cguedé/iam. 1d quod faciendum

era4t, ’
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LIBER L  16%
~* Propofirio trigefima fecunda.

coremea,

Mnis tridgguli vno efateribus p-
tracto, exterior angulus, ducbus an-
gulis interioribus quibus opponitur,
eft equalis: & trianguli wres interiores
anguli, duobus rectis func ¢quales,

- (Explicatiodani.) Sir triangulus 2Csy,
& procrabatur latws eius G, ad pun&um 3,
( Explicatio quafizi.) Dico quod angulus

- ayd,eff cequa{tfs duobus fngulzz} yaB,Z_Gy

interioribus quibus opponitur:¢s quod 4:‘514
bizresinteriores aby, Cya,yab fint equales
duol® angulvsrectss. (Delineatto.) Ducatur

 apunélo’y, knez relle aC,equedifians linea

N

rella ye. (Demonfiratio,) Quomiaretfa oG,

aquediflar relle ye,rin casincidit refamy

Jdcirco alterni anguli Cay , dye funt inter

S equales.Jrem cum relta aG,equedifter re-
ey e, & incas incidit refa G3 : angulus

H 5 o
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LIBER L 107,
sy externns, oft equalss angulo aBy incer-
n0 oppofico. fed demonfirarum eSC angulum
acy , angulo Bay effe equalem. rocus igitur
angulus ayd externus , duob® angulys inter-
n1s oppoficss Bazy, ay ¢ff equalys. Commu-
o5 addatur angulus acyG.anguli igicur ayd
) G, tribus angulss aGy, Gy, yaf3 funt e-
quales. fed duo anguli ayd , ary B fune duok®
reilis equales. quare tres anguli ay3,9Ba,
oval,duobus rekss erii quﬁe:. (Conclufro.)
Omnss sgirur erianguls ,'vno é laveribus pro-
praélo:exterior angulus duobus angulis inte-
rioribus, quibus opponseur , eSE equalis: et
trianguls tresinteriores anguli , duobus re

&rs funt equales. 1d quod evar demifirandii,

Propofitio trigefima tersia.Theorema.
Incxretz, que 2quales,& xque
L_sdiftantes inter fe lineas re@as ex
eadem parte coniungunt : etsam {pfee
xquales, & equediftites inter fe funt.
Explicatio dart.) Sint linee relle a3, 39,
equales , & wquediffantes; casq, ex eadem
Pdf“
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LIBER L 109,

paree coniungant due relle, ay, LI\, (Ex-
Plicatio quafiti.) Dico quodrelle ay,30 -
guales, & equedifiantes fint. (Delineatio.)
Ducatur linearetaBy. (Demonflratio.)
Quontam rella af3 , equedifiar relle 2e:
tn easincidit reCta By : idesrco anguli a G y,
Byd alserni: funt inter f¢ equales. Etcum
refla ol fit equalvi relle yg, Communss ve
70 By : duo igitur latera of3, By, duobus la-
zeribus By , 0 funt equalia : & angulus
aBy , angulo By oS equalss. bafisgicur
ay,bafiCo e)}’ equalss , & triangulus oSy,
sriangulo Byd eSC equalis,&r rjz'” Ui angii-
Lireliguss angulss funs equales 4lzeralmi,
quos equaliaslls lacera fubtenduns. angulus
1gitur ayG; angulo 3¢S equals , & an-
gulus Bay, angulo v3B. & quoniam in du-
as reélas ay,Bd\, reSaincidens By,angulos
-alrernos ay 3,982, aqualesinter fe feceriz:
sdeircorells ay,equez_'/lat refte GO, Verum
demonfirasa fuit es effe equalss. (Conclufio.)

Lince
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LIBER I e
Linte igisurrelle qua equales,tr equedie

Jantesnzer e lineas relas , ex eadem parse
consungunt : etiam ipfa equales, & equedi-
Jlantes inter fe funs, Id quod erat z:u-

Jrandum.
Propofstio erigefima quarta. Theorema,

AR ex qua zquediftantibus lineis
re@is continentur , habentlatera
oppofira,8angulos oppofitos int (e g-
quales: & dimetiés ipfas medias {Ecat,
Explicdtiodati.) Sitfigura equediftanti-
bus Liness reClis contenta aydG : dimetiens
eiuslineaBy. (Explicatio quafiti. ) Dico
quod aree afByd) latus af3 , it equale lateri
o0 ite larus acy,equale lateri 0. Praseres
dimetiens Gy ipfam figuram [ecet in duas
partesequales. (Demonfl-nsio.) Quonsam
rella al.equedifiarrelle 8, &in eas inci-
dit relta By : anguli alterni Gy, Cy/d fune
inter [eaquales. lrem Tlom'am reflaay, e-
fuea'ybtt refle Bé‘ ,& in eas incidiz rella Cos
wnguli igitny alterni inser fe fune aquales.
Quare
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ware cum duo srianguli aGy, 3C0, duow
anglos aGy, Bya,babeant duobus angulss
Cyd,) 60" equales, alterwm alzeri: dr vmam:
lazus,nilateri aquale,nempe lasws By cons
mune quod ad angslos equales eS¢ I,;o fiewm.
idcireo & reliqua larera, rclifuis teribns
babent equalia, alterum alters: & rebiqunms
angulum reliquo angulo equalem. lasus af3,
wgsalelateriyd , ¢rlasus ay , equale laters

Rde m‘gulnm Bay,angulo € Jy,csulm.

Quinvero angulus aGy, angsle By0 ef¥ e-
gualis , & angulus 33 , angulo ay P etiam
equals. Totus igicur angulus a3d,t020 ans
gwlo iyl oft equalis. Verii ¢ angulns Cury,
demonfbratss eft equalys angule 63y, (Con-
clufio.) Area 1gitur.que equediffarib® liness
rectis continentur:habent latera oppofira, &
angulos oppofizosinter e equales. (Secunda
explicanio quafiri. ) Dico guod diamerer fen
cet cam in duas partes aguales. (Demiftra-
tio fecunda. ) Quoma Lasws af8,eft equale la-
ter1 33, & lasws Gy comune, dueigitur lase-

28 4 C, Gy, duok” lateribus 0,5y funt egqua-
1 lia
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LIBER L e
Laalrerum alteri: ¢ angulus aGy , angulo,
%) equalss. ergo bafis ay , bafi JBefCe- -
- qualvier triangulus af3y, triangulo 3 yd ¢
siam equals. (Conclufio.) Ergo diamerer
By, figuram aBy? fecat in duas parces &
guales. Id quod demonfirandum erat.

- TERTIA HViVS ELE.
MENTI PARS.
Propofitio trigefima quinca. Theoreme.
V¢ parallelogramma eandem ha-
bentbalin: & in eisdem a2qued(-
ftanubus funt lineis rects; illa funt x-
qualiainterfe, .
Explicatio dati,) _Sine parallelogramma
af3yd, Byl : ineadem bafi By : & etidems
linevs relss equediflantibuc al, By. (Exa
Plicasio guc #i.) Dicoqnodparallelogram.
m0 aGyo, it equale parallelogrammo «Cy (.
(Demonfiratio.) Quonia a3y, fignra eS¢
parallelogramon,sdcirco latis Gy, oft equa-
de laseri ad\ . Per eadem demiftrabitur quoq,-
: I

2 latus
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ltws ¢, equale lateri B . quare & latus
ad, off equale laseri ef. communis vero eSt,

reta O%. corum igirur lazus as, tori laseri 80

¢ft equale. Verum latus aC,eft etiam equale

lzceri Oy : duoirag latera sa,aC, duobus la-
terions (3, Oy funt equalia alteram alteri,

. Gangulus {Jy, c‘qujé anguloeaC, exter-
nus interno, bafisigitur €6, bafi y eft equa-
I, & eriangulus 2, m'arigulo {dy equa-
s, communss auferatur m'agulm one. qua-
re reliquum trapezion abnd', religno trape-

Zioeny e equale.Communts 4 da;ur tri-
qn'gulm 1By : totum sgitur [mrallelogmm-
mon alyd , o€ aquale toto parallelogram.-
mo ¢ By{. (Coml;{‘/io.) %z igizur paralle-
logramma eandem habent bafn:¢r in eisdem
equediftantibus funt linevs rellss : illa fune

' inter fe equalid. Id guod eras demonfirandii.

Propofitio trigefima fexta. Theorema.
V2 paralielogramma zquales ha
bentbafes:& funtin eisdem xque

d.ftantibus lineis reis:illafunt gqua- .
\ia inter fe, I 3
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. Explicatiodari. ) Sint parallelogramma
‘aBy ,efqﬂ: habentiabafes By {q equales:’
© Jmt inter easdem aquedifiantes reétas li-

- neas a8,Bn. (Explicatio quafizi.)Dico guod

parallelogrammon af3y9 , fit equale paral-
lelogrammo s(n0. (Delineatio.) Ducantur
linea rele Be,o 0. (Demonfiratio.) Quoni-
amrella By , equalis eft relle (1ot
equalts refle 6. 1dcirco ¢ Cy.eft equalts re-

" &ecl. verum funt linea refle equediffan-
ges,easd, coniangur;t refle Be,0: relte vero )
que equales, & aquediftantes reétas ex eadé

parse coniungum : & ipfa equales, & aque-
diftantes funt:quarerele <3, 90 aquales
equediflantes funt : atg figurasCy 0 eS¢ pa-
rallelogrammon,et eft aquale parallelogram

o af3y4. quia cum eo eandem lméet’f: im
By:¢ inevsdem eft aquediffantil® rellis Gy,

&, Similicer demonftrabimus quod {;105 ei-

dem paralielogrammo «Co/6 /it equale.quare
pam/lelogr&"mon aCyd Jparallelogramo céna
eft equale. (Conclufio.) Queigieur payalle-

logramma wquales babent bafes : <& funtin
' I &  cudewm



120, ETKAEIAOT.

. A o R 4 4 v \a
ogapira o I Tay ivawy Bacewy v x, &
Toils abTals WagarAAsls it ANAAiS b

\ ¥ ~
Fiv. 0a¥ W détay. ‘

Tgimeaig A, eignpues.
TA ?gfywm?& I T awTns Cdorwg oy~
ToMeY Y Todis Ak z'wga./\)w')wc,r-
o AANIAGIE 0.
| Exfsais.) Eqw veiywva
,T&a ECy, J)’B: C’);r; T au-
15 Bamag oila s CF,

G, & Talig auTals mipai-
Afraig, vais 2d,Cy. (Ao -
eropos) Ayaoniove - P
g 70 Gy eiyavor, 7o 0C rerydiva. (Ken
. \ ’ (g Y CUEIA
- meoxdin,) ExCeCanetw nad «@ exames

N o a%_} N - ~ \ \ f‘&/"‘ >
Y puten, o7 Tabe, gmp;:aa, X 3}9& /T
53,131 Yot mugaRnrog 1y, 0w 1t Be, 2)g oeT8
%7130 wagaRgA @ qxfw g ¥l (Awé-
J auki.) MapgRyrispauoy dog taw Exct
ooy 7o Gy , 36 (. xeyioov o 4Boyet, oS -
dCy ¢ Ik 1 )3 & by Petarag 253+ o,
&v Tolls abTalls mupgMMois Tals C?.eg..gq‘
€1 T8 pev 6w zugym\q)\oxémw Ao

. v afy

r




, LFIBER I 121,
evsdem equedifiansibus liness re@is,illa fune
wqualianser fe, id quod éras demonfirandic

" Propofitio rrigefima feptima. Theorema.
Vitrianguli eand habent bafin,
& funtin eisdem gquediftantibus

lineis rectis: illi funtinter {e zquales,

Explicasio dati.) Sint duo trianguli aGy,
03B, fuper eadems bafi By : & in evidem e-
quediftantibus liness re8vs ad\,Cy. (Expli-
catio guafiti.) Dico quod eriangulus oGy fie
:,gu 4 triangulo 09/G. (Delmeatio.) Pro-

ucatur linearetaad , in veramg parté ad
puntlas, &(: & é% puno B, ducacur linea
rellaBe, equedifians inea relle ay. prese-
reaex punflo y,ducatur reay(iequedifiie

refle 30, (Demonfiratio.) Viragsgiewr fi- -

Surasbay, & 06y eft parallelogrammon,
& parallelogrammi'sCay, eff equale paral-
lelogramma 8Gy/{. quia fuper eads bafi Cy
eff, &rinter easdem equediflantes lineas re-
RasCysls & pamlle?agr&"mi Cyadimidiii

I 5 f/q:
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eff triangulus af3y. nam diameter aGipfum
permedium fecat. parallelogrammi vero dG
s dimidium eSE triangulus ICy. nam dia-
meter Oy ipfum per mcﬁium Jecar.Que vero
equalium funt dimidia, illainter e funt 2=
ualia. eriangulus igitur oGy, erisgulo dGy
eSC equalss, (Conclufio.) Quiigizur trian~
guli funs fuper eadem bafi , ¢ inter casdem
" lineas rellas equediflantes , illi inter fe funt
equales. 1d quod erat demonfrandium.

Propofizio trigefima ofaua. Theorema.
Vi trianguli 2quales habent ba-
fes:& funt in eisdem gquediltan-
tibus lineis re&is, illi inter fe funt z-

quales, , . -
Explicario dati,)Sint trianguli 28,0\ J,
Juper bafibus agualibus Gy, 'i inessdem a-
. quedifiantibus liness rets ad, B, (Exphi-
catio guafirs. ) Dico quod triangulus a3y,
St aqualss sriangnlo 3el. (Delineatso.)
?rajumtur linearefaad , inviram par=
tem adpunBan,ey 8, Ex punilo 8, ducarur
. : linca
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BneareSafn, qde:lijlczn{ linea rele ay,

Item ex jmfft?o Z ducatur knea refla (l, e-

 guediftans linec'rela dc.. (Demonflrasio.)
- Virag,igitur fignranBya, 800 off paralle

logrammon. & parallelogrammon sCya , .
oSC equale parallelogrammo 340d. quia fu-
per bafibus By, e, equalibus , & in evsders
liness re€lss aquedifantibus Gl funt.pre-
terea parallelogrammi af3ya dimidium,eft
eriangulus af3y , quoniam diameser of3 ipo
Sum [ecar per medsum. & parallelogramms

00 dimidium,eft (e triangulus. quia diae
meter (3, ipfum fecat medium. Que verd -
Zaalia’m  funt dimidia, illainter fe funt eqna

. quare triangulus aly,triangulo ds(eSC
equals, (Conclufio.) Quiigitnr erianguls
/3]”‘ bafibus fuerine equalibus, ¢ in evidem
biness equedifiansib® , slliinter Je funt equa
les. 1d quod erat demonflrandum,

Propofitio srigefimanona. Theorema.
Rianguli zquales,eandemn habentes ba
fim : & ex eadem parre, & in eisdem ae=

quediftansibus rectisfumt. -
' Expk'.
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~ LIBER I v
Explicatio dati.) Sint trianguli Cy.dGy
Joper eade bafi Gy, (Explicatio quafiei.) Di
~ 60gnod esiam in evsde fint linews rellis aque-
diftantibus. (Delineatio)Dscatur lineares
&Haad : dico guod relaad, equedifier re8e
Cy. fienim ei non equediftas , ducasur per
punElum arelte linee By aquedifians retla
ae:er ducatur lincarela sy, (Demifiratio.)
Triangslus igitur aCy,eft cqualss eriangs-
loeCy,quia jfper eadem bafi Gy eft ¢z in s«
 demliness reélis aquediftansibus Gy, ar. ve-
rum triangulus aGy, eS equalss triangulo
8Cy - ideirco ¢ triangulus 0Cy, triangulo
sCy eff aqualvs:maior minori. quod frerines -
quis. Quarerella as, no equediflacrelle Cy .
Simili ratione demonflrabimms , quod nulls
aliapraterquam ad| refla, equedifiet reéle
Cy. refa igiturad , refla By aquediftas,
(Conclufo.) Trianguliigicar equales, ean-
dem habentes bafin , in esdem funt equedi-
Santibusrellis, 1d quoderm demonfiran-
dums. '
’ Propo-
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. LIBER I 119,
" Propoficio quadragefima. Theorema,
T Riariguli zquales , fuper quali-
bus conftituri bafibus: funt in eis.
dem lineis rectis zquediftantibus,

. Explicatio dati.) Sint trianguli oGy,
wde fuper bafibus By, ye equalibus. (Ex-
plicati;;mﬁti.) Dico quod sn essdem fine

. equedifantibus hnessrellss, (Delineatio.)

Ducaturrefaad , dico gubd ad', equedsfiet
refle e : f1 enim ei non equedsflar , ducatur
per pun&um arele B, e uedsfians rels
{a: & ducaturreBale. Triangulus igitur
@By , eSC equalss triangulo {yt , guia funt.
confliruti fuper bafibus By , o aqualibus,
& in evsdem liness rellss aquedsfiantibus Ce,
o,%ﬁa’ triangulus aCy, eff aqualss triangus .
bo dyr. quare triangulus don, eciam erit «-
qualds triangulo (o, maior minori , quod
Srerinequse. non igienr refla a ; equedsflat-
relle g . Simils ratione demonfirabimus,

R el
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LIBER L 121,
gwodnulle alia pretevquam ad reéls, eque.
differrefe Be. (Conclufio.) Triangult igi-
vurequales , fuper equalibus conflisusi bafie
bus : funt in essdem Z'neff reéls equedifians

tibus, id guod erat demonfirandum.

Propofizio ’;_mdmgeﬁmaprim

COTEIMNA, .

PArallelog’rammon trianguli eft
duplum , fifuper eadem confiftat
baft: & in eisdem fuerit 2quediftanti-
buslineis re&is. , '

Explicatio dati.) Parallelogrimon oGy,
& triangulus ¢By:fins Juper eadem bafi Gy,
in essdem equediffantibus liness reliis e,
By. (Explicatio guafiss.) dico quod parulle-
logrammon af3yd,fit dupluen trianguls Gy
(Delineatio.) Ducatur reta ay. (Demon-
Sirario.) Triangulus aGy, eft equalss trian-
gulo G, quiafuper cadem bafi funt By :
& is eisdem aquedifiantibus liness rellis

IC 2 ‘B)‘n
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LIBER 1 - 133,

By.as. fed parallelogrammon aGyd, eft du-
Plum trianguli aGy : quia acy diameter ip-
Jum median fecas. quare & parallelogram-
mon 4:;G’3«J‘,tn}m‘gulz2 ¢Cy duplum erit.(Con-
clufio. ) Parallelogrammon igitur eriangsuls
eft duplum.fs fuper eadem confifias bafi.¢r in
evsdem fucrit equediffantibus liness recls.

14 quod exat demonfirandum,

Propofirio quadragefima fecunda.
?robima.
) Ato riangulo, zquale ftatuere
parallelogrammon inangulore-
Gilineo dato. - '

e d

Explicagio dati, )  Sit triangiilus datue
af3y:¢& datus angulue rellilinens 3. (Ex-
phicatio quafirr.) Datotriangulo afy , ffa-
tuendum eST parallelogrammon equale:in
angulo qui eSC equalys dato angtja refhili-
need. (Delineario.) Diffecesur lineareta .
| K 3 By
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By mediain punilo ¢ ¢r ducatur lineareGa
acatgitaflatuatur ad lineam rellamey, &
unélii eius s,dato angulo reilineo 0: equa-
s angulus rellilinens 92l : poffea ducatur
perpunlum a,linee relle e, aquediftansly
nearelaan: o per punttum y , lineerelle
il equediflans Imeavelayy.Erit itag fign-
ra (eyn parallelogrammon. (Demiftratso.)
Quoniam Be eft equalss ey: idcireo ¢ trian~
Lulws ale, triangulo acy eft equalss : funt e
nim fuper bafibus equalibus B, ¢y , ¢rin
evsdem liness rellvs By , an aquediffantibus,
Quare aly triangulus,duplus e trianguli
aesy: verum parallelogrammon<(yn , etiam

* et duplum trianguli acy : quia candem hae

bent bafin ¢y : & n evsdem funt equediftan=
816 lin-ss rellis ey, (n. Quare parallelogram

- mon s{yq,eft equale triangulo aGy , & hae

bes angulum ye(,equalem angulo 3. (Con-
clufio.) Dato igisur m'angui aby , fatu-
eumeft cegu.zle parallelogramon ey in an-
gwho ey, qui eft equalss dato angulo redkils.
neo J. Quod facienium erar.

K 4 Pros
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LIBER L 127

Propofisio quadragefima tertia,

- . Theorema.
( \Mnis parallelogrammi eorum qug cira

ca eandem funt dimetientem paralles
logramman fupplementa ; equalia funtine
gerfe. .
_ Explicatio dani.) Siz parallelogrammon
oGy d,dimesiens eins ay, & circaay,fint pa
rallelogramma ¢0,0n: & que vocantur fup-

plementafms Bx;xd\ (E?licaio‘gueﬁti. )
L]

Dico guod fupplemeneum Cx, fit equale fup-
pkquto u(. }chmfmjlratio;) Q{ofni&' a@f?

parallelogrammon,diamerrum habet ay:id-
circo triangulus oGy , 5T equals triangulo
ady. Rurfus quoniam sxba parallelograme
mon,diamerrum haber ax linezreltam : ideo
sax triangulus , eS¢ equalys eriangulo alfx.
per eadem demonfirabitur triangwlum xy,
‘triangulo xny effe aqualem. Cum igitur tr1+
angulus asx, triangulo o fit equalis: & )
erangulus x(y, aqualés triangulo xny: eris
#sag triangulus aex cum triagulo xny equas
: 5 = lawmi
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LIBER L = 127
lis triangulo afx , cum sriangslo xly. veris
sotus eriangulns a3y , toto m}m;ulo ady
off aquales : quarereliguum fupplepensum
Bxreliquo fupplemenzo x3 oft equale. (Con-
clufo.) Omns igirur parallelogrammi co-
1% guce circa candem funt dimetientem pa-
ralleﬁammwu fupplementa equalia ﬁn&
inter /§,Id quod eras demonfirandum.

TTOP‘Q/I‘II.O quadragefima quarta. .

Problema,

D datam lineam rectam, dato try
angulo ; xquale ftatuere paralle
logramon, in angulo rectilineo dato,

Explicatio dati.) Stz dutalinearetla al:
datus ‘vero triangulus y : datws angulus re=
&ilinews 3. (Explicasio quafici.) Adda
sam lineam re€lam af3 , flatuendum off pa
rallelogrammon equale triangulo dato 3:
angylo,qui oft equalss angulo d dato. (Dei-

L L
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LIBER I 3¢
meario,) Fiastyianguley equale parallelo-
Lrammon By : in angylo ezq » equali ane
gulo & daso , ¢ fi linearea Be i’ Lleieg
refle al ; arg producatur hinearelts @, ad
punllum 8. per pun&lum etiam a ducarur al-
terutri linearum Bn,e{ equedifians lincarye-
Qaad) : denig ducarur Iine:’ re&46G. (De-
wonflrario.) . Quoniamin duas reSas eque-
di/lajfmx ab, e %&4 linea 6 incidis: idcft::o
anguli a8, 80c duobus reéivs fune ?mla,
atq, 1deo angu GOy, qze duobus rets fune
minores. verum linee reéle 4 duobus angu-
lis , qui funt minores dyobus angulss re
&us,in infimicum v[que dulle concurrunt,
guare 06,0 produtte concurrent. (Altera
delineationss pars.) Producantur duc linee
refe (0C, & toncurrant in punflo x, ¢r per
prnitum x, alrerutri linsarum sa,(8 duca-
sur 2 equedifians : arg, [rodumntur linee
relen, baadpunitavig A, pr. (Demon-

Srrationss alvera pars.)Efsgicur figura Qs
parallelogrammon:einsl, drameter Ox : circa
-dtmetientem vero paml?elogmmma  funt an,

pes:diclavero fupplementa AG, €. quare AC




13 EYKAEIAOY®

- Bé.'mf % qg;yam e:m mv,:@q 70 A8 % Cagy
, yeq'w iovy, ;(_qq Ered ion sqw " wo qu
) ya)vm.,-n; -uzro ¢C,u., AR qu 4] )
iy imyned o 70 ¢Bp, 9 0 ywvin tsi io.
(Sopumiggopa.) Haga w J‘o&«auv aes
Uléiow 1w 23 , 708 dobévn 'rg:ywvw 7 y,
iTov mgahhq)\ox@pepwv z‘u@cGﬁCMm 7
AGsey ywvia 77 \zwoafu, ficwim ™ nd
oa? e won vy

ngommg pe. neaCM,ua.
2 Jobéyn ﬁ@uxaypw, izoy wapaRs-

" Adogapueor aquma?u{ o 'ru 309«07
ﬁﬂupgaypw ywvid.

Exficis.) Esw ‘ra dofer

] »
Glvogappoy , 7o aC)J
" oe d\oamw ywwa. Lhu-
e apiu@, ns. (Aiogro- -
f.w;)Aaé\n'mfaCyJ\cﬁ- '
' ou;gaamw igoy 'ard,gw)\— AT

A»;Ao;gwppov ousHondzy & mr ymw& 'rn s
(Ramaandln,) Emééﬁz@w yag1 3@,;@4 ov-
pEG a




LIBER L 133
Jupplemensum eSC aquale € fupplemento.
Verum G fupplemeutum , ¢S equale triane
guloy : ergo & AG fupplementum triangule
yeft @quale. preserea guoniam angslus nGs
eft equalss angulo Sy : & angulus nGe etz
off equalss angulo 9 1dcirco & angulus alp
etiam eft equalts angwlo d. (Conclufio.y Ad”

. dasam igitur lineam re@am a& : daso trian<
gwlo y: equale ciftseutum eft parallelogram-
tmon AG,1n angwlo aGp, qus cft equalis angu
bo 0.1d quod eratfacimaam. '
Propofitio quadragefima quinta.
7o ffProHe;gn{: g
DAto reQilineo , xquale ftatuere
parallelogrammon in angulo re-
Qilineodato. -
- Explicatio dati.) Sit datum reStilineum
« G0 : & darus angulus refilinens . ( Ex.
plicatio guefiri.) Daro reflilineo aly?, fla-
suendum efE equale parallelogrammon in '
angslorellilineo,qui eff equalis angulo ¢ da-
20. (Delineatio.) Ducatur linearetls C3, ¢r

cuyb-’
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LIBER L 134,

* conflituatur triangulo a3 aquale parslle
logﬁmmm J: I;f;:tlumgulum £quaa
 lem angulo. flatuaskr etiam ad lineam rea
am »,'5, parallelogrammon ., equale eri-
angulo 3By, babens angulum xOp equalem
angulos. (Demonflratto.) Quoniam angu-
lus s alserutri angulo 01, b oS aqualis:
idcirco & angulus nbp,angulo Gx eff equa-
lys.communts addasur angulus xﬂq:ergo duQ
anguli (x8, x0n,duob. angulss x0n,96p funt
aquales. verum duo anguls {18, w6 duobus
rellts funt equales:quare & anguli x8n, nfu
duobus rects funt equales.ad ineamreltam .
0, & puntum in ea datum § in diuerfas par
tes dulte funt linea refle x0,0u: atg faciune
angulos sQelns aquales duobus rellis:quare
relfaxl eft in’ Obeios recle Q. Fr quiain
lineas reflas equedifianzes xp, {n resz quas
da G incidic : anguliideirco alterni fun: in-
ger fe equales, angulus un , equalss angulo
Ox{.Communss addacur angulues On).anguli
agieur b, Gna, angulp's/@xg,en)\ funt equa-
des yverii uln, OaA anguls funs ¢qu£les c}u:a
e
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LIBER 1 137.
bnevells, quare & anguli0xl, On duobus
rellss fune equales. quarerella Creften’ Lo
Seicts relte yA. Cum vero x{rella,relle Oy
S equalss , & equediffans:izem Onrela, re-
&e ur equalis & equedifians : tdeirco & xg
reila,relle uA equalss & equedifianseft : e-
as, cirungunt refe xu, (A quare & x,(u
equales &7 equedifiantes funs, ynde fit, quod
ﬁg::a kA fit parallelogrammon. Cum ay~
2 triangulus 3, fit equalis parallelogram
© mo8: & triangulus dCy parallelogramme
ngs. eorumigitur reilinesim alyd: toto pa-
sallelogrammo zi")\:ejl equale. (Coclufio.)
Datogitur relilineo aSyd, co;ﬂizutum off
parallelogrammon x{\u equale , in angslo

e qui eft equalss daro angulos. Fdquod

acl erar,

* Propofitio guadragefimafexta.Problema,

ADara linea reQa defcribere qua-
dratum.

- Explicatiodati.) Sitdatalinea relaat.

Explicatio quafisi.) AduralincarefiaaB,

L 2 deferi-
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LIBER, L 139,
deferibendum off guadrazum. (Delineatio.)
Ducatur ex -puntlo a linca rele a6, ad an-
Gulos rellos reQalineaay : & fras relle af3

wqualisreaad: per punttum eciam O linea
rele a€ ducarur equedifians linearella de:
denig per punclum 3 linea refle d¢, ducarur
;Zut iftans linearella Gs. (Demonflratio. )
gum igitur aCd%,eft parallelogrammon:er
off equalis 8¢, arg ad refle Be: fed &y a3
etiam eft equalis relle ad.quasuor igicur re-
&eab, ad, de, Ce funt inser f¢ equales , arg,
idcirco parallelogrammon adsC eft equilate-
‘rum. (Secundaexplicatio ?cﬁti. ) Dico
qwiod parallelogrammon adG etia fit relan-
Euhum. (Demonflratio.) Cum in duasrellas
:Z:u_dijlmm b, ¢ recla guedam ad inci-
it , anguli Cad , ads duobus re&ss funt e
quialesverum angulus Cad, eft reclusiidcir-
‘co & angulus ad's eciam eft refus, parallelo~
Zrammavero angulos oppoficos,er latera op-
pofitahabir equalia: quare veerg, angulorit

3 oppo—




140, ETKAEIAOY
o aGe, Cod yamar. sploydo dogtst o
ddC. idei b 0% ngf icimrdbgov. (Zupwi-

/ 4 2\ \ ¥ |
exapa.) Tergcywroy apgs 654 , XgY $53v D70
w15 af3 Llsias abayesgapuivor. smg e
Wot;iau,. .

/ L, "
Tgimeaig nl- Sedpnuct.
EN Toig bpBoywrivis veydivass , 7o ame &
Tiw 5;9&0) ywvias \zvravions wAdr-
~ v s\ ~ e\ ~

a5 TEredywvoy ioov 5% , Tois Do Ty Tl
opbl yaviaw messsoar whgar nrgae
Ydyoig

ExYins.) Eqa treiyo-

vov 5gloydimiov, 7o aly, >
ool txgo T S0 Cary, >
(Biogsopsg.) Abyw im 73 "

2’ § Gy mrpaywroyi-
oy 5, Torg wwe Tay 6z, oL _In Ve
ey wreayavors. (Rajaoudin.) Avape-
seada 39 o' 1 v By , mredyavo,
70 Bdyt, Yo' 3% Tiov Ba,ay, T2 16,05 xed
2] T8 a,0ToTE R TV €3\t g AAG
nabe 1 a2, imlelxluwoy aiad,ly. (A~
' #0600

-



© 145 By,
- (Delineatro.) DeferibaturélineaBy , qaa-

LIBER L 145
oppofizorum af3e,s63 eft relus : ideog, adel
parallelogrammon,eft rc&angulum,/ejl ore-
wilacerum effe fuit demonfirasum. (Conclu-
}o.) Quare a&sd figura,oft quadratii: & efC
defcriptum & linea refla dataaf3. id quod e-
ratfaciendum,

Propofitio quadragefima foprima.
- Theorema.

IN triangulis re®tagulis ,quadratum

Llateris angulum teGum fubtenden-
tis , eft'zquale quadratislacerum, re-
Gum angulum continentium,

Explicatio dati.)Sit triangulus reangu-
Ius aGy,habens angulum Cay reStum.(Exa
plicatio quafisi.) dﬁo #0d quadraram lates
;t equale 1144]1’4:;& laterum Cayary.
dratum 3dey: & & binea B quadrariim By
Praterea & linea oy quadratum o8, Du-
catur etiam per psm&z:m a, alterueri li-
nearum 33, ys quedijlam rebfa linea ar.
denig, ducancur due linee rette ad,Cy.(De-

L 4 mon-
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monfiratio.)Quoniam veerg angulork Cary,
Carn cft reﬂw%;ddrco ad ﬁ&"gnﬂb
Ca,¢r ad punum quod in ea off a,due rolle
ay, anin diucrfas partes dulle , faciunt ane

losvianos inter fe equales:quarerellaye
sftex’ Llsiog relle an. per eadem ifla de-
monflrabitur , quodrefta ab, off tn’ Llcioag
reéle alfl. guoniam verd angulus 0Cy,equan
lseft ‘mi:;ja (Ca,quinvierg eft reélus.com-
munss addatur angulus aly: rous igitsr an

. gulus 8Ca,zot0 angulo By oft equalss, cum
vero duo latera o é Gat,duobus lazeribus G,

By fint equalia , alterum alteri : & angulse |

OBa, angulo (Gy equalss. bafis igitur ad),
bafi &y ﬂgﬁlh, a"’:rinngulm 533 trian-
gulo 0oy aqualss :verum trianguls aCf‘[a-
vallelogrammon BA off duplum.quia babens
sandem bafin G2, ¢ funt 1n essdem liness rea
& equediflantibus €3, ar. Irem trianguli
By-duplum,eft quadratum nC,quia /mfm
candem bafin (C, & funtsn evidem liness ve-
& equedifiantibus B, ny. Que verd «-
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gusaliii fune dupla , illa inter f¢ funt aqualia,
:%Z parallelogrammon GA;ZuIa off quae
dratonG. S imil;g:aiom quando as, Bnrelle
coniunguntur:demonflrabitur quod paralles
logrammon yA fit equale quadrato Oy. to-
sum igitur quadratum dBsy , duobus
drazis 13 , by off equale. fed Bdey quadras
tum, ef} Jeﬁrfftam alatere Gy, quadrare
%6, 8y funt deferipsa & lateribus Ba, ay.
uadratum igitur laterss Cy e

g;m& Iatermﬁ Ca,ay. (I Conc{:l‘ﬁo. ) Ingn:
engulis igitur rellangulss quadrasum lase-
795 vellum angulum fubtendentss, eS¢ eqa-
be guadratss laterum rectum angulum comsi
sentism. quod eras demonfirandum.

Propofitio quadragefima o and.
heorema. ,
Iquadratum vnius lateris trianguli -
wuerit gquale quadratis reliquorum
duorum laterum: erit angulus quem
reliqua illa duo trianguli latera contir
nent,re&us. ' ]
Ex?lff
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LIBER I VLN
Explicatio dati.) Sit quadratam lacerss
By , triangali a3y agquale guadrasss lererk
€a,ay. (Explicatio quefizi.) Dico guod an-
gulus Cavy fre reltus. (Delineatio.) Ducatur
apuntto a, linearele al, ad angulos retlos
bineareétaad: ¢ fiat linee ay aqualvsrela
linea ad':denig ducasur lmeareda 0B3.(Dea -
monflratio.) Quoniamrea da,cff eqnalis
relle ay :idcirco & quadratum 4 rels da
defcripeum, erit equale, quadraro arelaay
defcripro, Commune addutser quadrarsm re-
8e ab. quare quadratarelarii da,afd funt
equalia quadratis relle Ca,ay. Verumqua-
atts reSarum da,af3 equale off guadra~
tumrele 33, quia angulus 348 eSC rellus.
quadratis vero rellarum oG, wy aquale pro-
pomitur c[';?uaa'mtﬁ refle 3C. Quure qua-
dratumreéle 33, equale eft quadrato rede
By.ynde etiam latus 0C lareri Cy eff egua-
le. Quoniamvero latws ad) eft equake laseri
«G, commune vero latus ay : duo latgra dm,
«G,duobus lateribus Ba,ay funt equalings
- . bafis
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: LIBER I 149,
bafis 28, off equalst bafi By : sdcirco & ane
gwlns a3, angulo Bay eft equalsi. Versm
angulus Saf3 eSCreltus, quare &r angulne
Cay eciam erit relus. (Conclafio.) Sitgicus
quadratumvniss laserss erianguli fueris a-
guale quadrarss reliquorum duorsm laseriis

oris angulus quem religiia duo eriangale
leseracontinent rellus.ld quod
erat demonfirandum, i

FINIS.
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“Scholiainhoc primum
" Buclidis elementum,autore

CunradoDafpodio.
Defcientijs Mathematicis.

Mdtbemm'ca Jeientias fic dictasvoa
lunt,quid cum alias artes etiam abfg,
preceprore incelligere,¢r addsfeers poffimus:
bas tamen non mﬁ inflicuti, & edocts, imo in
#llts exercitati percipere queamus :ve a dife
cendo difcipline , a pabnol Fnshupy padya
paling] dicantur. Pythagorici autem ma-
thematice nomen , duabus tantum [Cientijs
Arithmetice, & Geomerrie impofueruns:
guom'am 18 s porifSimum o Iagnpoviiy,
& ipfa padnas cerni poreft. pofiea tamen
nonnulls latins fumpzo vocabulo,alias fcien-
tias bifcecognatas appellarunt mathematio
cas , Aftronomiam, Muficam, & que buiue
Sfunz generss. Flinc fis, vt mathemasica defi-
“miasur [cientia contemplationé babens rerit,
non tansum abffraSarum , vs funt numeri,

o figu-




SCHOLIA 150
e figure: feder fenfibus ipfis fubieSarum,

Vepose celi,terre, flellarum, fonorum, sono.

rUm, & quacung, bs funt fimshia.

" Hancvero vnierfalem mashefin in due
as porifSimum partes disiduns : altera enim
Rer[asur circa resmete & ratione percepras,
que Grecys nominantur T8 vonld , € 2lgie
voy1d, altera vero vay aicdoy, rerum fene

Jufubielarum habet perceptionem:ille Geon
snetriam, & Arithmeticam copleShirur : hee
veroin fex efC diuifa [cientias , Geodefram,
¢ Opticam , que ex Geometria nafcuntur:
Logifticam & Canonicam prognaras ex Ao
rithmetica:deniq Mechanicam, ¢ Aftrono-
smiam , quas adveramg veferri tradunt. ESC
¢ alia mathematice diuifto,in quatuor pare
zes tantum falla. quomtam pafnag habes
Perccptiomm quantizatss corinue,vel gan-
zitates difcrete. Geometriaenim , ¢ Affro-
ssomiafibi habens fubieStas ipfas magnisndie
nes:Geomerria quiders cam, que oft fine mo.
sw: Affronomia cam, que mosersr. fic stiam
: . M myl-




152, SCHOLIA
sultituding ¢r numeroris fit coremplatioin
Arithmetica,cr Mufica : slla enim numeros
perfe confiderat , eorumd propriecates inue-
Shigas:hac vero numeros trattas relatos,quos
etiam harmonicos appellant. Irag yniuer-
Jalvs quedam mathemazica cognitio ¢ do-
t¥rina eff flatuenda, fub fe complellens rels-
gqua; difciplinas omnes, fuad principia,co v
winerfales propoficiones omnibus communi-
cans, non quarenus numeris, aut figurss, vel
denig motibus illainfunt : fed guatenns eoric

niserfalss oft natura, & talis , que fingula-
ribus illvs difciplings areribui poreft. Sunt au-
vem eiusmods principia To weggs , %, 0 dnd-
gov,ﬁnimm, ¢ infinisum : quia numersus in-
cipsc abynirate, & ininfinieiivfg, crefeic : 5
Vero qui fumitur, finizus femper eft:fic etiam
magnitudines in infinitum 'v[jm diwidi pof-

Sunt:cum tamen ea , que diuiduntur , fint fi-
ntia, & terminata. Propofizionesvero ma-
 thematice communes funt if3z, in quibus co-

semplamur Aéyovg, avaroyios, auwbéads,
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SCHOLIA. *a
Qawolede. wl N =5 F \
_ \ug/idc,_aaw;eo¢¢c, raL ) s s o, Sa
o abioow,id dl,mnomx,proparﬂa” Lo °§5%‘
Jiiones | divifiones , conuerfiones > <~ > @Q‘
pfrmutatime:,equalc, & inaqusde- "}3,
ToxaAGs, z@r&é;g,ip/képsoa; @"’ "B
gerea 5[404()/1))5, s(g,\ ay’omu{qy;,ﬁmi[i’” f O’ *®
| - dfimilitudo yerum in fgurss ,nusmserss,
motibus Yniuerfalizerconfideranewy. bee T
guam omnia, ¢ bis fimilia magueeg difc;
Plina. ad fuam accomodat rem Jubiellay,
.+ ead ciineffe proprijs confirmat rationid s,
' Praterca Mathematicarum difciplinarsop
_ﬁ\/lz;giu'm & Vertex quafi eft ipfadmdecscZa.
| K11, quiaperiplam he fciencie perficiunzeey,
.' dum defmisionibus, diuifionibus, demonflra.
sionthus, & quicquid harisrorii eft, veuntscr,
DeGeometria,& eius elementis.
Proclus Geometriam fic definie : preopee-
gia ko yyweven weyelln, 3 gopdizon, xof
: Ty & TETOI MQATWY : o N
: Yy TwY E¥ abtoig, ,é 7”‘9""\ Ty w¥iauta,
xg Ty mevoiwy Feoew,ngf wiviorwy. Geos
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154 SCHOLTA.
metriaeft [cientia, vel cognitio magnitudse
num , & figurarsim , arg eciam terminorum
quibus ille clauduncur : guag proportiones,
@ rationes, atg etiam pafSiones bis acci
ses demonflrat ; pofitionum denig, & motui
Variesases explicar. Flec [cientia duples: eft:
altera nominacur swgia 7oy Swidwval.
tera spewpscpia. Planorum contemplatio
tanguam fimplicior precedis , figuidem ex
Juperficierum conremplatione nafcirur core
orum & folidorum cognitio. in verag vero
sria(ficuts in omnibus fcientijs ) confideran=
. tur. Primum 1o zavxeqSuov yevGy,res 1p-
Ja.de qua doBrina ST inflituta : alterum
xal’ abrs zragxyev , 1d quodrei per feine
off, & vawaly, rerum affeliones: tertium
abidpdla, € aiviuale, propoficiones , per
quas rebus fubie&lvs ineffe aliquid demon-
Srraur. illa itaque in Geometria confide-
randaveniunt : namve ex definitione Geo-
meerie licet Videre : fubsella funt trianguli,
quadrata,cireuliyphera,Cylindri,cr vt fum

matim -




SCHOLIA. 158,
matim dicam, figure planc , corpora folide,
denig, omnes magnitudines immobiles , &
harum termini. gue vero bis per [ infunt,

 Dasgicls , ovgdads, adal, megBoral, -
‘ mgox;l,’e’b?\axlng,ia{wg,;@) aviaoms,id eft,
disifiones,conflirutiones,contaltus, applica-
. slones, exceffus, defelus, equalitas, & ine-
qualizas:cum alifs quibusdam buiws generss.
Axiomata,cr petitiones,quibus fingulare-
bus fubielss demonflrantur ineffe : funt bu-
sufmodi,qué cidem funt equalia,illa inter fe
Junt aqualia :item & punto ad punSum du-
cerelineamredam. Haecvero cum laté pa-
seant, & ipfarum rerum fubiellayum , asg,
[rojm/itionum geometrimrum magna , Va-
riad fit copia : neceffe eft , ve deleltus habea-
sur, & in rradendo, atg, docendo incipiamma
& fimplicioribus, ac principalioribus:ex qui-
bus tanguam notifiimss exersamus demon-
ariones rerum in geometria abffrufarum.
quas quidem ﬁ?plicz'ores propofitiones G-
xéa, earumd dotfrinam Goi Ly Grec
, M 3 ‘nomss-

) -

»




156, SCHOLIA.
nominant. funt enim soiyéic. , feu elementa
Geomerrie , propoficsones fimplicifime , in-
quas compo/t{m' refoluuntur, s & quibus tan<
quam principijs omnes Geometrice demon-
Srationese 1%;3  funt: tales funt be propofi=
tiones E uci' 45, qtitbus Archimedes, Apollo-
nius,¢r caters geometre tanquam principyys,
& norsfSimes elementss veuntur : 1tatamen.
- hec prima,e fimpliciffima Geomerrie prin-
cipia ab Euchde confcripta funt, vt nemo fa-
115 pofsit homings & ingenium, ¢ induftriam
mirari. que enim ab ansiquik fuerunt inuen-
24, in oprimum redcgit ordinem: deleGum e-
siam in tanta copia , & Varietate propofitio-
num habuit talem , ve non ommia que dics
poterant, affumeret;fed ea tantum , que ele--
mentari I:yh'mtiom' conweniehant. :z'indc 0-
mnes modos , omniag, genera fyllogifmorsm
adhibuir, quecung abipfis apoddéhicss reci-
pisntur. Praterea veieur dinsfionsbus in ine
seniendss rerum [beciebus , item definitioni=
bus in fubflantials rerum fubieGarum expli=

€alioe




SCHOLIA. 157,

catione, adbac demonflratione inijs, que &
principifs frunt ad quafita. deniq refolutione
cum 4 quafitss ad pfa principia fiz redieus,
Taceo devarifs , quibus vtitur conuertends
modys,continuatione, & difpofitione fingulae
r11pforum elemenzorum:ve ynum abfg alre=
rovideatur effe non poffe. Que cumita fint,
merito omnes [tudiofs philofophie, & bonarik
artium, fibi hec Euclidss eleméta familiaria
reddere debebant, vt ad altiores capefeendas

 Jeiencias fievent paratiores.
DePropofitionibus Geometrize.

Solent Geometre duo precipus propofi-
tionum genera habere : ynum eft 'rf:v %z{o'r
Prmcifiomm s alterum vav 18 vag apxds
weslacewy: id ef,propofirionum,que princie
piafequuntur, principia ipfa uiyer fema-
nifefta, & fimplicia funt nulz hibiea de- -
monftratione primo explicantur loco : fubfe-
quuntur propofiriones demonfiratione indi-
gerites, & exipfis demanantes prmc.z;{)ij: ‘e

nifs bic ordo tenzatur , verum permifcean:ur
4  omnia




158. SCHOLIA,
omnia, tum & ipfa cognitio pertvrbatur : &
ux natura funt diftinla,consungunsur. Il-
?ud ipfum facit Euclides , & principioriifa-
&acnumeratione, abfg vila demonfiratione:
tranfic ad propofiriones demonfirabiles, di-
- widse vero 1pfa in zobeads airnpale, % -
abidoparne y owas tvoios Eff autem zro-
Yeang , cum aliquss reipropofite cognitionem
- nondum bal:tq > gt [{-’rfé  fidem fei faciat,
verum concedit affumenti illudverum effe.
eiufmodi funt ipfe definitiories Euclidss.Po-
fulatum veri in genere eff, cum neq, cognirie
quid oft , neg ab audsenze conceffum , tamen
petitur ab alieno, vt affumi concedasr. ficu=
ti cum pero mibi conceds omnes angulos re-
&tos aquales inter feeffe, Axiomayvelpro-
 nanciarum eST quando quid cognitum eSE,
& tam manifeftum,ve per fefe frdem habeat.
vt qua eidem funt equalia , illainter fe funt
equalia; torum maius ef fua parte. Geome-
tra tamon hypothefessvocant etiam dgsg de-
Kniziones rerum fubieSarum : ve fi defintam
line-




SCHOLIA, 159.
 lneam,angulos, fiouras, & fimilia:gno fcia-
our, yuihf:” de rejiii' fermo /é; irylithn/..Jc-
inde aimyua. , fes poftulatum non fic fumunt
vt Philofopln: fed poftularsim vocant prope-
Sizionem immediatam,in qua lﬁm'mr aliquid
god falueST facile , & nulla indiget varia
ast prolixa delineatione, ‘ve fi dicam, é pin-
&o adpunétum dacatur lineareffa, Commu-
ni4 denig, fententia Geometrss dicitur propo-
" firioimmediata, que per fe manifefia, & co-
Znituperfacilis oft, fine vila demonfiratione
recepta : oo communi omnium confenfs con-
 ¢effa. Ttagtriasfla {ofoﬁtionum generain
€0 consueniunt , quod principiorsm naruram
habeant , ac per fe /11:: manifefia. differunt
- ero, quod hypothefis fit rerum fubieSarum
explicatio : poftulatii proponiz aliquid, quod
_ faltu fitfacile: axiomarei per f¢ manifefie
foz cogmario. Quidam vero petitiones dicune
santum ad Geometriam fpeSlare:axioma ve
70 ad omnes difciplinas. Alij dinidunt hoc
modo ipfas communes fententias, vt quasds.
5 Geomsc-




160, SCHOLIA.

Geometrie, nonnwllas Arithmetice propri-
«s effe dicant:alias deniq, communes.atq hec
Jint payces dila de principifs. ?(jpoﬁuom:
Vero,que principia fequuntur, & demonfira-
:jpoﬁmt ac debext:alie funt aesBrsuals,
- ahteYswerpale. Problemata dieunsur pro-
poficiones,in quibus aliquid nobss ad agendi
proponitur.: vt quando figurarum orews &
conflisuriones felliones, fubtrattionss , addi
tiones, & fimilia proponsuntur. Theoremata
asutem funt , in fm'hu ad contemplandum
quiddam proponatur , vt fi ea, querebus per
feinfunt, aue accidunt,confideramus. cuinf
modi dicuntur effe ve xal abvazragxov-
ae ) ovpfBeCnxim , vel etiam qvuAipale,
aut denig, va. wadn. Differunt itaginter fe,
[ed nonalizer quam peirio & axioma, Ey-
clides virog genere vitur. nam interdum
zantum bdi?t problemata, ve in quareo li-
bro,interdiic verofolum theoremata, ficusi i
uinto:nonnungsiam denig, theoremata pro-
 Blemaribus commifcer, vesn reliques facis li-
‘f '}c - ‘ D‘
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"~ Deprimo Libro.

Propofuis ftbi Euclides in hoc primo ele
mento principia figurarum reéhilineari tra-
dere: nam triangulus & parallelogrammon

unt in figurss recliliness omnium prime , &
Simpheifame. Diusfisvero hbrumin partes
tresiin prima., poft explicasionem principio-
rum , docet quomodo triangulus fiz conflieus
endus,que /?m eius proprictates, cim quoad
angulos , tum etiam latera: prererea eosdem
comparat inter fe, & Ynumqsuody, accidens
perfeconfiderat :in altera de liness equedio
Slantibus , & parallelogrimmss doéindm
inflisuit demonflrans que evs per e infint, ¢
quomodoipfafiant parallelogramma. in po
Serema,parallelogramma ¢ m'angula.r meer
Jeconfert, primum feorfim , deinde coniuns
&im. Arq, hacbreuiter fint difla, & explia
catade yniserfali illarerummathematicas
rum & Geometriacognitione: nunc fubiun.-
emus perbreues locorum difficiliorum ex.
poficiones, ¢ fi quidforfan occurret,quod la-

 tiws fiz explicandum , ¢& advniuerfam Geoo.
‘ : meti.»

|
J
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metriam [peSarevidebirur , id fuftus
nemus. agwmoa'i eftille locus 5?5 & m’;@:
pel@&rsdaens ammyaryns, & deifs, qua
bos fimilia. o
Znusior.) Aljfic definiunt: epuéion is po-
vais Siaw e, punilum eft nitas que po-
[Jzionem babes.folim punum in Geometria
‘disidi non poteft : ficut in Arithmeticavni-
~ #us non admirtit dinifionem. funt enim vni-
#s,cinsdemg narsre:quum duarum [cientia-
om omnii prima, e fimplicifSima fint prin-
| z:- s differuns tamenin eo, quod punifum
i & poni pofiis : wnitas vero punélo fim-
plicior exifiens non ponatur:cum ab omni in-
seruallo,omnig maseria,acloco fit abfiraéla.
Vsitur autom definitione négativia,quoniam
Begationes MAXimé conueniunt principifs.
Tegpun.) Principium omnium magni-
pudinum fola negatione definiuit:lineam ve-
70 nunc deferibic affirmando , & negando.
quia affirmatione éxcedit naturam punthi,
& minus oft frmplex punibo, cum fiz longieu-
do diuifionem admistens:negatione vero eSE

[m'm:i-
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’mm' ipism refpellu fuperficiei, & corporss,
fune £::,m tres dimenfionss:longisudings qne
astribuirnr lince , longiruding ¢ latiesdie

w5 fimul,que ad fuperficiem refertar : dent.
lmgimdif: o Lsirudimi, aig profindites
£33 coniunilim in corpore. cum stag, in defi
nitione ponit wm:s;‘c latisudine carens:
wna cum latitudine adsmir quog, profundia.
tatem , atg, eam ob casufam non addidse xg}
aCalbiss,cum fuperfluum effec. Alij fic defimi
_snt lima};; : 9@ 85% poars Ti oty ; id
eft, lineafit ex fluxu {nm& snonnulli spapes
pkeo 1in0@- 0@ o 2lgszlor nominane,
magnisudinem yno contentam internallo,
Eaclidss tamen defmitio perfelior eft effens
giam & fubflantiam linea explicans, Poffu-
mus autem lineam hoc mo o cognofcere, fi

- longitudines parierum , aut itinerum faria

dimetiamur, quiatumneg latitudinem , nes

que crafiisiem ﬁ;huﬂgzmtu,/?d ynicam con-

 foderamus diffantiam , ficuri cum metimur

praca,cy campos,videmusipfaim tantum fi-
. . : _ petfie
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perficiem;id g/l,lnng;mdmem & lmmlz'nm

ganeum eins locs, vel agri. Cim vero puteo.r,
- it eft folidum, quia omnes dy iftantie,omniad,
sncerualla shi consunguntur : dicimus enim
longztua'mu,lutzma’mu profunditarssipfiss
fiutet, eantum el tantum effe fpatium , me-
dins tasmen cognofcemus lineam , quando ob-
Jeruamus quomodo lucidum ab ogcuro, tllu-
ininatum ab obumbrato diftingnatur.
Ed8éia.) Due fimplicifiime, ac precipus
lmearum  [pecies. ﬁmt, reélacr cirewlarss: res
ligue omnes Junt mixee: & Vel in fuperficie-
bus planss , vel in corporibus folidss confide-
yantur. .‘Plato lmmm reﬁdm a'eﬁmt  fic: G-
béia %""F’/“” ta ,f); Tct;ueau T0s5 ux,gmg -
a@e9c3é : cuins media obumbrant extremas:
quod licet viderein Eclipfi Solis , quando in
wnalinearelfa ﬁmt Sol, Luna,co oculis no-
er, Luna media inter nos & Solem exiflena

ze. drc/azmede: definic lineam retam /ic &-

Ocia ;gaoypm taw e)\az:gn TV T AUTE e

exe txaay ygappion, ofC breuiffima cas
| rum
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yum kinearum, que cosdem babent terminos.
atg, hecdefmirio explicas Euclideam, ¢y via

 ciffimilladeclaxat hane.

- EmQParéa.) Poft punttum & lineam fe-
: ,uiturﬂperﬁcie: > que duplici interuallo di-
Jflar longr'mdine, ¢ latizudine : caret vera
craffitudine:arg eam ob caufam addidit par-
siculam puovoy, : :
" EmQariay 3%, ) ficut coppus folidum class
dicur, terminacur fuperficie, fic & @pnﬁ-
cies lineafinitur, & linea puntlo, quod gusdé
ef omnism magnitudink communss, & fimo

pliciffimus,atg, externus terminus,
Exiasd @ Inar{a,) Omnss fuperfi-
cses vel eff plana, vel circularss, & [pharica.
ynam igitur geomerra delegit,eamg, definiz,
nempe planam. poffunt ei etiam congruere
definitiones linee rele fupra pofite : 1n bac
 asizem plana fuperficie nos tanquam in ali-
" guofubielto consemplamur figuras , & figu~
yarum affeSliones. nam in plana fuperficie
205 ducimus lineas reias, Ci?\’tﬂlﬂﬂl‘, & fgt-
ras
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vas omnss generss : item limearnm, cireulorss,
& figurarum feliones,contaltus,applicatio-
nes angulorum , conflitusiones , & quicquid
barum eftrerum: fed planam ﬁ:pnﬁfciem id-
circo elegit, quonia in alijs ﬁ;[nﬁcieﬁm ifla
omnia non poffunt ita intellig aue deferi-
b, 1uemadmodum inplana. Vocatitag bic
planum id, quod nobss anse oculos eSE pofi-
tum , ¢ in quo menre atq, qogimu'ane omnia
defcribimus, ¢ delineamus,atg firmss ratio~
nibus confirmamms. - o
Eximed @ yavin.) Genus definitionss oft
xAiqigyinchinario: locus autem in quodeferi-
bizur angulus, € vo Fimsdov, planum ip-
~ fum:oreusvero eius eSC, quod ad minismum
" duedebeteffe lincaree: /gam' in folide an-
“ gulo lineatres: deinde ille due linearee
" debent fefe mutno tangereneq, fite effe in di-
ref?o,il/lt;/d‘mim eft ’e'z;g:’ 609«'5;{ 1:44{40 due
linee rele itacollocate fun: , ve protratles
ifbes lineds rellss , & concurrentibus yna ex
duabus fras linea refla,
: Oy




. quia franguli conciguiinser fe 2\/;'mt equales,
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O \.) Enumerat fpecies fMI
angulsrelilinei . definitionibus acuti ¢y obo
mf‘ anpuls eff addendum genss ,guod feilices
Yeerg fie rolhilinens, alter maior relo, alter
vero reélo minor. Verumnon abfolute illud
o2 fumendum, quod omnis angulus re&ko mi-
nor it acutus, quia funt anguli nonnulls eria
non reflilinei, ¢ tamen non acuts : ficut ne.
tlind fimpliciser fumitur , quod obeufus fit
reo. maior , & sdcirco omnes reklo an
muiores funt obtufs, quonsam funt angulires -
&omaiores,qui non z:nt obesfi. ‘

Sraldio. )ReSam fupervela conflicuis
in definitione angulirelhs, non ausem in an-
wli obeufi ant acusi deferiprione: quia angu
iure&mcﬂ angulorum non reflorum mena
Sura: ficuss equalitas oft regula & normain-
wgualitatss, , ‘
aMgAass.) Poffunt enim equales effe.fed
Jinter [¢ aquales fime,nece[fe eft i iz redi.
- EQeéns. ) Indicat caufam reundings,

rellws
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teus erit veerd illorum equalivm angulos

sum:nam flanssllarella n neyerum inclinas

artem , ¢ idcirco caufa oft non equalitasss
satam,fed ¢ yeiendinss. Trad- tur vero hie
de angalss, qui funt invno eodemé plano.fi-

cuti & perpendicularss non quehbes hic de-

e A m— av—————— - ~m——y ]

finitur, fedilla tantum, que invno, eodemg, )

&€ plano. - ,
KoxA@~.) Prinia ﬁmfliciﬁima,at% per-
feltifSimafigura plana eft circulusyviin coxa
poribus fohdp phera. - :
 Zxnua.) quia vno comprehenditureer
~ mino. aQ'@v@-.) funt enim infinitain cir-
culo puntta; gubrmh OMABIM VRUM LANLUINS

centri nomen ¢ naturam retinet. -Evlog.)ad

. differentiam eins puni , quod exerasiven-
lum fumitur,er polus dicisur: omnia enim in
Yo funt plano.sdcirco etiam flatim definie
- tionem illins puntti fubiungit, vt [ciamsis no
polum.fed cenerum invellign. ,

Asapsre@®-.) Circulo propreé consenie:
nam 25wy vel axss eft ipfius Phare, 2Jg i

v

o~ ——

o~
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WBs vérd figurarum quadrilaterarsm.
Apxixdior.) Semicivculsm inguit cir-
exlidiametro & circumferentia comprebens
i proprer rududla Jegmensa circulorum,
quorum alterum peilww mains , alterum i
Aatloy minus dicitar. :
 Evbiseauua.) & figura que vno termino
#d carh gue duobus comprebendisnr, eff pros
greffusinunc ad alias pergit explicandas:idg,
wuxta ordinem numerori, binarinm , ¢ tere
nartum, ¢ ita deinceps, quamuss vitra quae
drilateras figuras,que in elementss locum ha
bene ,non {rogrea'iqtur [peciabieerverum fub
Ynovocabulo comprebendit : ¢& eas nominat
Taxo GwALeg,multi lateras figuras.Om-
a5 igitur figura reflilinea , vel oft trilatera:
vel quadrilatera, vel gradatim multilazera:
: ﬁj non é contra omnis trilasera , quadrila-
tera, aut multilarera eSC rellilinea.
. Terarlgav. Triangulorum duplex oft
digifsovna £¢r /e maaiﬁ/iz,(g- cogmita fum-
teribus : altera que eam fubfe~
N? 2 «luia
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witur eff propria &b ipfis angulss falla.

! Teqag%gm.)??maf:a disifio quae
tlaserarum figurirsm hec oft : alie dicune
wur pdralklo‘gmmma,diz 6 pargllelograme
- maqueveroparallelogramma dicuntnr : ae
berettangula, & equilatera funt, v mrgcs
sywvoy quadrasum : alievero horum-newtris
babent , vt 7o popuCoddts , Rbombi fpeciem
-babens, nonnulla vero funt quidem rean-
gula, fednon equilasera , ve 5 emgopnxts,
' fardllclogmmmon alterapartelongius : de-
m'ﬁ Juns parallelogramma , que equilazera
quidem, [ed non reflangula funt , ve eff popes
 B®+,Rbhombus. Figure 'Wr&.gudrilaur:,
que non funt parallelogramma,aut duo tan-
rum habent parallela latera, & funt reant-
Qatrapezia: aus nulla provfus parallels lu-
tera, ¢ nominantur teamiondy, fm'em
trapezij habentia. Verum Euclides banc di-
wifionem facere non potuit , cum de paralle.
bss liness aut figurs bifce liness contentssnul
- lafizfallamentiozdeiveo fimpliciorem illaw
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Jacit disifionem mrgamAdlga.

Kad waony ogdai. ) Quidam iuxta Peripa
teticos ‘volunt hanc propofirionem effe diyo
papetiionem ; alij vero & melins alivpa
pronunciatum., Cum nunc paucss abfolusri-
mus principia : reflant propofitiones demon-
Srrabiles. omnss enim fesenciavelverfaturin
principiorum explicasione,quas fine vila de-
monflratione adbibitarecipic : velin dollrie
na propofiionsm earum, gue exipfis dema-
nant principifs : & per ¢4 demonfirantur:
quare & nos sllas agprediamur.

Departibus problematis, atcg
‘Theorematis.

Propoficiones que demonflrationem ad-
miteunt,fupra duplices conflinimus effe; vel
enim func m@)tépa@.irobkmau:in %l
busea, que quodammodo nondum exi/gum
comparare, & conflizuere proponitur : vel
Sewpnpaly , theoremata, in quibusidquod
gam conflicurum eft, & inrerumnatura exi-

S w,cognofcere,&r perfpicere flasuimus. Geo-
" N 3 meria
. A o -8 .

TN R e g,
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mezria enim,ve ¢ alic [cientie, habet ommes
quarnor quafliones : an fir,quid fit,quale fir
- ¢ quare fie : de quibus quidem ommibus fer-
monem inflirwit ipfa Geometria,ve apud Eu
clidemdebimus, Omne vero problema,o«
. mmed theorema, quod fuss perfeSum.¢o ab-
Jolutum eft partibus,bac in fe habes : mgira
o, ixbsary, Nogropdy, walpandild,aaréde-
Ewngl vumiogapa, id oft, propofiionem,

an qua eST dedopivor , datum, & (ilpSpor,

quafitum: deinde explicationem dasi : terrio
explicationem uc/xfti : quarto delinearioné:
quinto demonfirationem : fexto ¢ pofiremo
conclufionem totins. Nam in propofisione
quid de re fubiella ;velipfo dato queratur,
proponitur. perfella enim propofitio , ¢ da-
tum, & quefitum babet , guamuss nonnulle
Jint,que altero careant: poflea e ipfum
datum per fefe cofiderar,eripfo 114:8/1':0 1#4/1'
preparat & firuit viam, hogropss feorfim
proponit quid de fubietto guaratur.Delinea-
#i0 vero foler ea addere, que ad inueftigatio-

. e

e e e
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nem quafici persinens : ipfa antem demon.
JSrrario adbibizss cersos atg frrmos, prinsg con
cefiss & affirmates ratiomibus id de ﬁfie&é
dici,quod proponitur,confirmat. tandem fa-
&a spfa demonfiratione , conclufia redit ad
1pfam propoficionem, eamg, confirmatam, &
demonflratam iam effe colligit:folet verd in-
serdum duplex: effe , yna fpecialssin ipfa de-
lineatione , &r demonfiratione falla : altera
generalvs,que totam confirmationem propo-
Jirionss date colligic ymuerfalizer.

Ex hus vniufcusufg problemasss,aut theae
rematis partib. maxime neceffaric funtifle
ares : Propofisio, demonfirarso , ¢ conclufio:
relique incerdum adbibentur , & idve plu-
rimum,interdi non adhibentur,ve inArith-
mericss fit,cr in decimo Euclidys libro.

Ngog 7y doleied.) Sunt quadam in Geo-
metria,que nobss folent in medio demonfira-
gionss curfu occurrere : qualss eviam in hac
propoficione eff Aacg, cafus. dicitur auzem
u/ﬁ: mibil alind effe qua‘m delineationts

' 4. tranfo-
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tranfbofitio, gue fir proprer dinerfas pofitioa
nes. ﬁ{u czf:‘ e% mpd‘m{nﬁ' {m
tur Grecss &'oﬂug @e9CAiualy, problema-
ta que carte cafu,quando vna tantum eft po~

fitro, & delineatio, fiquidem cafus refpcuns
ipfam delincationem : quadam vero nomi-
nancur mAvAwla, problemasa multos cafus
habentiasin quibus aliter asq alicer fieri pof=

Juns delineasiones, Hoc itag, fecundum pro-
blema multos habet cafus,varias ctiam delio
neationes. nam cum punétum detur pofitio-
ne;illa fieri pozeft varijs modss: ‘vel enim pa-
nitur extra datam lineam reSam,vel in1pfa
hinea rella, & fiin ipfa,ant erit alterii extre-
morum, aut infer ipfa extrema: & fi exera i-
plam, auta lazere ita verella protrafla &
punito ad datam lineam relam, angulum fa
ciat, aut édivelo. Euclides fumpfit cafum
difficiliorem , & punttum extra lineam re

; &am datam i latere esus ponis,

Boleiay leig.) Omne dacum vel datser
Bied pofirsone,uel Aya,ravione, vel psyi%d,

magne-
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magnitsdine, vel dde, fecie. pofizions tan-
vam dasur spfum puncium, linea verd, ¢rre-
liqua Geomerria fubieSa ommb® modss. hoe
tamen in loco linearefts datwr 6id{ fecie,

- eSC enim linea rela cr Siwd pofirione.

Ado dobesain.) In hac propofitione linee
dantur magnitudine : 4 /{, delineatio multos
bhabet cafus, nam aut diftas inter fo , vt apud
Euclidem, aut in-vno puntlo contunguntur,
aut fefe mutuo fecant : aut altera alteramin
extrema alterius puntfo tansum fecar:¢ vel
maior minorem, vel minor maiorenm, & qut-
cung, eisfmodi fieri poffunt cafus. verunta-
men ad omnes huiufmodi cafus Euclidss de<
monfPratio fe accommodat.

Eay 4o vgiyana.) Prins docuit trianguli
conflitutionem, quam ea explicapet , gue pev

Jetriangslys accidunt: praserea duabus pro-
pofirionibus oftedse viam ¢ methodum, qua
bince relle facienda fic alia recla aqualss.
altera quidem non exiflentem facit per ot
suaw,conflitutionem,cr i pofitionem e .

5 quae

S
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- qualem. alteravero per aQaioeary, ablatioe
Z’E",‘idi fecitve lnzm{ latﬁz:;o[n equalia
proponere. dantur in hac propofitione duo,
equalitas laterum duorum , & angulus an-
gulo equalss:id datum ratione daridicitur:
guerunsur eria, bafis bafi, eriangslus trian-
gulo qydt% s reliqus denique anguli reliquss
angulss equales. .

Exdmigas ixdléoa.) quia alids Theorema
Verum non effes; idcirco n fimplicicer inquic
batus lazeri equale, fed alterum alters. pof=
Jent enim duo latera fimul 1unSla duobus fi-
mul iunlss effe aqualia : fed nonidcirco trie
angulss effet eriangulo equalss,

Xwo Tav ivwn ) hoc addidit ne fumere-
mus bafin , nam in sriangulss duo latera di-
euntur angulum aliquem com,brel:mderc e
erixe, ertium vero \zav]eivdy fubtendere:
nam latera que angulss opponungur ¢ regio-
e fune Camvleiveorry wAdpal,latera fubten-
dentia , ¢r interdum PBasds bafes dicuntur,
quod taniguam fundamento figura ipfa hac

nitgtur latere,
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“Tolywrer.) Intelligic arcam ipfam trian-

- gularem.feu fpacium ipfum,quod & erianguls

lateribus intercipizur.

Demonflratio tota fala ex his duabus pro
pofrionibus , qué inter f¢ applicasaconseni-
unt:equalia erunt : & vicyfsim.Qua inter f¢
Junt equalia: i applicensur,conueniét etiam.
inter fe, ’

Tov imonsAwy.) Theoremasa apud Geoo
metras magnam habent variectatem. alise-
nim funt aaa, fimplicia , in quibus ynum
oft datum ¢ vnum quafitum:quortim ¢r da-
24, & quafita diui]i & feinngi non/é%mt;
V1 fi dicar Euclides,omnss triangulus iequi-
erisrs, habes angulos ad bafin equales. alia
compofira cusSere , que ex pluribusvel da-
tis,'vel quafizss conflant : vt datafine plura,
& ynum quafizum :vel plura ﬂmﬁta, ¢ -
num datum , vel denig plura data, & plura
quafiza. compofiza /tmt} duplicia : quadam

HUNERT QUUTBA MY UEIL | qHE po]fmz;n

: alia
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-alia fimplicia theoremata diuidizvtcum dico

m:yali,@par%logrmma  fub eadem ale
situdine exiflentia : eam habent rationem,
guam bafis ad bafin. devivog enim ¢ triane

- gube paréllelagunﬁmo  feorfim eadem dici

poffir.Quedam vero aavpmdex: cans
Jine co:?myx'u, in fimplicia tamen theorema-
sadsuidi non poffunt : quale eSC precedens
theorema quarem. Ef} & alia dinifio the-
orematum , de quaalibi. Floc theorema ex
Virag, parte,datinempe, ¢ quefici compofi-
sum eft, idcirco eviam diftinxie que dusa fint
@ que gucfita. ' _
Ea gsyive.) In hac propofitione duo no-
bis pecurrune excplicanda : primum oft asar-
qucp»‘, Ty weslactwy : alterum ameywyy
et 1 adwdarey. ESC autem avasgodpy viov
wedlaoewr,quando ex dato alicuius propofs-
tionts,fit quefitum : €& @% quefio derum. e
eriangulus aquicrurus, id eft, habens duo e-
qualia latera; otiam angulos ad bafim babee

61“4-
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' w ales , per avasooelpld conuerfionem fie. -
riomgniu qus aﬁgnlo: ad '179» hahet e
quales,etiam eff equicrurss,id off.duo habet
equalia latera:nam propofitio quinta hic cos
sertitur iam dio modo. Ef etiam alia cone
werfionss ratio in propoficionibus compofirss
obferuata,quafic permusatione partium,ecfs
 pom omminm,tame aliguarum: i fit in o8
Ua propofitione : que coueTtizur cum quartd.
Quare naotemmus bic effe duo genera propofie
tionum : ynum off vav weonyupiiay, guide
id guodnatura fubieSum eft, datur : quodsie
illt per fe ineft,quericnr de codem : 4%tmm¢ ,
vy asngpoar, cum é citrario couwpis
Jeu accidens quoddam darur:etid,cui hocace
cidst,in queftionem adbibesur,vt in hs duoe
bus licesvidere propoficionibus, quinta, &
Jexta. Proximam eST, vt dicamus de dwa-
ywn eis ¥ adwbdloy , de reduttione adim-
 pofsibile. [ciendum 12ag, e5T, quod omnss dea.
maflratie mathematica, Vel fit Yors' vioy 2pa-

- ywv.qua ab spfis principifs ad e, gua ex his
._ ¢ e
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demanant,progredisur: vel I veis dpd,

- dumare propoficaregreffus fir adprincipia.
Verag,vero off duplex: illa enim vel éx prin-
cipijs rem propofitam confirmat , velex re-

- bus antea affirmatss, & conceflos:hac autem
el eft slixcy, ¢r nominatur avarvais,cui opa

| pomienr cusSans : vel abavgelinn, & dicieur
amywy e ¥ aduvsdlor. eSC autem redu-
o ad impoffibile, quando in aliquod mani-
feflum abfurdum , & impoffibile definimus:
& cuins contrarium omnes fatentur effe vea
7% : eam quog faciunt bifariam : vel enim
nros deducit ad earque principifs,iphsg, axio~
masibus manifefté rZugnant > Ve fiquss fua
argumentatione b deneniat , tosum effe -
quale parti; vel adid, quod demonfirarss ,r
affirmasss é dirello oppomirur : ficuti facitin
monfiratione.propofitionss offane. fit igi-

- turreduttio adimpofSibile,cumid quod gae-
0 TEPUINAL, LCCIDIMUS PO Ver0, & tta pro-
gedie,;j; nmdm{ in mapniﬁ/lum ab/&r{;'um
sncidimus : quo denig, fublao , id confirma-
. mis,
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* wewe, quod abinitio erat propofisum , vernms
- effe.Hec demonflrandi forma [yllogifmss -
murbypotabetic;&‘,zummodm indires
&vs demonflrationibus vrimar casegoricss.
Hoc in loco Euclides connerfoneeft vfusin .
| propofiionsspartibus:dedutlione verdin ipe
Jfadelineatione,ac demonflratione.
- . Edterns adrns. )in Geometria,dr Arithe
metica, e plurimum funs propoficiones vui-
serfales aﬁrrmm'ua: Verum Euclides bic po
Juit negatisam , fed omnibus addicamensss
124 cam muniuit, & tam certam,asq, indubia
sasam reddidit , vt minimé conuinci pofiic.
namuss non magnum in Geometria fum
abear: tamen precipué pofita eST ad confire
mandam ofauam propoficionem. . .
: Tho dobéiony.) Angulus hic dasur fpecie
zansum: pareft enim omnikus guatuor mode
dari, nempe pofiione , cuim ad certum quode
dam punétum conflituitur : forma deinde,ve
‘dﬁpmtur ¢ffe reSilinens: racione Vero,quan
o duplum sriplumie flassuoidenig magnicu-
) . dine,

!
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. dime  fi dicam cam effe sertiam redi [mtm.

- Temspacpivlw,) Omnss enins hineareSa

. autef finitaex verag paree yans & altera

tantsm finssaer é altera infenica:aut deniq,

. exvIrag partemfinita.

" Kl i) xb1G prpendicule

" vis eriam dicitnr yripwy , & cavdem habee

RALUTAI CUIT €4 , U NOMINGLNY | 7E0g 69
S yavias. eSCautem duplex : vna plena,
drera folida; plana perpediculurss eft, quan-
do i punélo aliquo ad lineam:reSlam in eode
plano exiflentem alia linearella ducicur, ve
airguli contigwi fint equales, quam 1 hoc lo-
co antea ducere precipit. folida, quein Ste-

. yeometria confiderasur,dicitvr

&um in aljo fuerit plano, ¢rnon dréga‘::
fed ad alind planwum ducizar limes gmdam
ad angulos relos. differant ?itur wser fe,
quia {:?mdimbn&qﬂ in eode plano,¢r dua
citur ad lineam rellam:folida vero no'in vno
sodemg, plana , nec eciam adreltam, verum
ad plansum ducizwr : denigin folida1d confia

_deran-

h

.
.
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SCHOLIA 183
derandum,quid ad omnes que in eo funs pla-
n0 reflas, non ad ynam tantsm , vt plana,.
debet offe perpendicularss. ,

. Amgov.) que pronoftro [umitwr arbitrio 7
Jass longavel breuss, longior el breuior, e .
~vifum fuerit necelJarium effe adrei demon-.
Srationem. . .
Kava xoeudlo,) D%mmt anguli ¢Pe-
Ene, & anguli & xopuPle, quod anguli ee
&Ens contiguifiume per lineam , que alteram .
non fecat:fed anguli xala xopu Pl per line-
as duasfefe fecantes, fic dilh funt, quod ver-.
#ices inyno coniungant punéfo. v
Ex % v8vv.) Locus hic expoftulat vt 4-
liquid dicamas de corollario. in elementus igi
rur mgiapale,fou corollaria funs propofitio-
nes, que dum alie demonfirancur, fimul ap-
parent,& manifefie fiunt , nobis esiam gue-.
rentibus , aut inueftigantibus eas. 11441? T
hoc prefens wigsopa, dum emm proponi-
tur, quod duabus liness reclys fefe fecantilus, .
anguli ad verticem fins inver fe equales , &
o . [y ] Sirms
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Sirmas demiftratur rationih®, inipfa occurrie
nobss demiftrations quasuor illos angulos e/~
Je equales guaruor rellss. qu lucrifecimus
peripfam banc pral,oﬁtion'é' »boc wiprapat.
sriphicizer verd dimdiisur : primit enim omne
corollarium vel eff Geomerricum, vel Arith

meticum, ‘vel alterius [cientic, e 1am dicti,

dprium S Geomerrie, Infeptimovers
Euclidss libro, propoficione fecunda, oSC A-

rithmeticum. deinde quadam corollaria fe-

 quuncur ipfa problemata: quedam vers theo-

remata:namin hoc loco theorematss corolla-
rlum babemus : verum in likro fecundo pro-
-blemarsts. tertio alia corollaria funt demon-
© frarionss dirella , alia vero indireBe, ficusi
hoc prafens porifma natum eft ex demonyira-
tione direda: fedin propefitione prima libri
 sertif falla demonflratione per reduétionem
ad impofSibile, nafcitur corollarium. poffans
& aha porifmatum difcrimina trads , nobus.
tamen hac morfiraffe fatss eSE.

Ex]og ywvia.) In definitionibus mentiae

nem

A s e ——————
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nem focit divifionss angulorum fubfiatialss 1
nunc alia eff facienda eorum dissfio per accia
dens. omnss angulus vel eft &ilo , el Sulog,
3d eft,omnss angulus vel eft intra spfam figu-
ram , ‘vel extra cam. demnde anguli quidam

Sunz sebne , quidam aw’ evavliov , id e,
contigui, aut oppofiti. in eriangwlss sgitur fic

Jereshabet , guando aliguod trianguli latus
extendisur : nafcirur angulus qui ad ipfam
triangult fubflantiam non pertinet , &r cum
extra figuram exifias : nominatur externus,
Verum escillss tribus, qus ad eriggulum per-
sinent:ynus qui e1 ¢S proximus,nominarur
contiguws, religus vero dso oppofici, refpeltu
eius,qus extra triangulum eST.

Téym udlarapbaritdua. ) EffGeometri-
caphrafis,qua veimur , divvolumus offende.
ve, quowes modo fumivel latera , vel aliguod
alind Geomerriz fubiellii,aut accides per fe.

Explcauis Euclides qurcung, in primes
s1les elements poterant dici,de triangulorum.
conftitutione , equalitare , aut incgt_ulimu

: 2 eorum-
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corundent, aus etiam latersm , & angulorfis
‘wunc pergit de quadrilaserss figurss enarra-

reea, que ad eorum consemplationem ele- .

mentarem pertin?t. Cumvero ex liness eque
diffantibus frant cinfmods ﬁfum: privs earit

proprietates docet , & parallelogramma con-

Sliruie: pofiea perfequitur dollrinam de figw-

745 quadrilaterss , feu parallelogrammis. eSC
autem mregRaAidgampor figura que cir-
eumferibitur liness re€lvs equedifiantibus,
asg,oppfitssinter fe. -
Triaseaq, in liness parallelss funt conf-
deranda,que ess per feinfunt, & ira attribu-
untur, veinde cognofcere pofSimus lineas re-
s effe equedifiantes. Prymum ot ve angu-
litvaRal alrerni ( qui frunt per lincamre-
&am in alias duas refas incidenzem)fint in-
zer f¢ aquales, Alrerum, reblalineanciden-
zen duas aliasreclas, fi anguls interns fue-

rint duobus yellss equales , tii propofica due -

retle funs equedifianses. Poftremum,Reda

Bnea fecante alias duas reélas, fi externne

Angk-

B e S

et o v e At
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amguls , dngulo interno fibi oppofiro ex ea-
demparte, fuerit equalis , storum erant ille
relle equedifantes . -

" nesTas.) Floc Theorema conuersicne
eum ambobus precedentibus. indemonfira- -
sione Veirur propofitione , que inter princi-

pracfirelasafed principism non oft.
Howos reiyivs.) Eaquedecimafexta,
& decima feprima propofitione erant omifja,
in hac prefenti addis, & quanto minores fint,
explicat,nempe tertio, & huine propofisionss
snaxima eS¢ veilitas.
Ai vag s, ) Hec propofitio finit dollrie
- svam linearnm aquedifiantium, rincipit pa-
yallelogrammorum traditionem.
Tay @waggMaroyeippwy. ) Poflguam
conflieuit parallelogrammon, inuefligat tria
ue parallelogramms; per feinfunt. Primum
Zam: sppofiraclfe mqualia. Secundum , ane
gulos oppofiros effe equales. Tertium , dia-
metrum per medium ipfam fecare figuram,
Teafi, vi & laseribus ab angulss, & abipfis
, , 0 3 ared
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#ress proprictates inguirar parallelograms
morsm, . - Lo
Taga s doléins.) Tria funt apud Ge-
ometrasvocabula : mupaGod, 'L‘mfegﬁg&ﬁ,
& aig. cum enim figura apphicarur ad
lineam reélam, ve neq excedat, neq, deficiaz,
o tum wapgCoAn applicatio. guando ve-
~ roexcedit wegBoN\;,cum deficit iAelag,

atg, in Conicys figurts maximeé confideran-

suriffta.

Aws vs.) Videtur Euclides voluiffe pre-
fantiores figuras reflilineas defcribere , in
:riangult&, eum quem aquilaserum nomina-
mus:n quadyilaserss figurss ipfum guadrati,

Avaggaray.) Veseur hocverbo,, quonia
&b vno latere deferibitur : qvsiondoy vers
eft, cum ex muless confhizuenr, ‘

. EyT0ig 5e00ywv‘fols. ) In bhoc, &r fequents

theoremateveienr Mupas, id e, affum-

prinss propofisionibus,vipote : Que ab equa

bibus ress liness defcripta funt quadrata,il~

lafunt aquiliainser fe. item equalium qua-
dratorkm equalia funt latera.

: In gm'i
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Tn quibusdam etiam propofisionibas vei-
tur alyys A»;_/.Lpam, qﬂi&mpn’oni&m, quas bie

- fubiungam.

I S jrima r:jgnimio fueric equali
magnizudini fecunda , & fecundamasor fis
Bertiazeris etiam prima maior quam tertia.

11. - 81 prima magnitudo fuerie maior
Jecunda, & fecunda fit equalis tertia: erit o
B1am prima maior quam rertia.

111 Siprima magnitudo fueric maior

« quam fecundazer fecunda maior fizquim tere
siazerit etiam prima longe maior quam
zertia. Sunt & alsa huius ge-
nerss,de quibus alis,
FINIS.

Errata.

Pag.r. linearg. rellam,lege rela. pag. s

9. Tov &xlog, lege Ty, pag. 4. 12. Ty wAL-
wv,lege Ty veiw ALpwr. pag. 5. 2. guadri-
rerevers, lege quadrilatera verd quas gue
tuor, mulsilatere denig quas. Reliqua fi que
Junt, fm'm's facileemendare poteric,



