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¥ ONSEIGNEUR,

Entre toutes les connoiffances aufquelles I Efprit ba.
main [¢ pent appliquer , il n'y ena point qui ayent plus de
raport,d la Religion que les Mathematigues. Toutes les
" Sciences [¢ propofent également la recherche de la werité,
mais il n'y a qu'elles feules qui [é puiffent vanter incontefla.
blement de [ awoir atteinte. En effes, i la Religion, par les
lumieres furnaturelles de la foy nous fait jour ace qui eft an-
deffus de la portée de nos efprits ; Les Marhematiques, par
le moyen de ce Flambean interienr € naturel que Dics a
allumé en nous , € d la favenr des premieres veritez ge-
uerales qui fassens d'abord anx yemx de vous le monde,
, aij
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wous intveduifent dass une longue faite de plufienrs amtres
| veritex, gui em dépendent | €8 qui ne font pas moins cer-
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_saines que lewrs principes. (etze vaifon feule doit fuffire,

MONSEIGN EUR, posr fatisfaire le Public, furle

 choix que j ay fait dundes plusillufires Princes del Eglife,

pour luy confacrer un Ourage tout confacré luy- mefme i la
Verité ; Et qui appliquant noftre efprit 4 des objets qui
n ont riem qui flarre les fins, mais que nons ne laiffons pas
de trouwer infiniment agreables, d caufé des veritez qu'on
y déconvre , pest mefine contribuer en quelque facon as
reglement de nos manrs , en nous détachant des chofes fén.
fibles , qui font les caufes les plus ordinaires de leur cor-
ruption. Dés cette premiere ouverture que je donne de
ma penfée, chacun fans donte y applandit, € enchérif?
Sant mefme pardeffus , me préwiens déja far tout ce que
je puis avoir a dire d woftre gloire. Voftre illufire Nom ,
MONSEIGNEUR, comme un nouvean flambean qui

" furprend ¢ qui brille , fait woir tout d'un coup les nobles

convenances qui [¢ rencontrent en mon deffiin , de metrye ces
Ouvrage fous une fi glorieufe protellion. Le paffage of? aifé
du rang & la Perfonne ; Bt l'on n'a pas plittoft approuve,
de woir les weritex, Mathematignes fons ['azile favorable
dundes pluz facrez dépofieaires de celles de la Foy, gwon
les fekicize , €58 moy avvec elles, deftre a Labry dun f5 beas
Nom, ontout eft également grand ¢ folide, majefiucux ¢
éclatant. ‘Une Ambuffade duns la premiere (our du Monde
Chreflien , prolongée pour la quatriéme fois an deld des
rermes ordinaires , fait woird tout Punivers, en la pey-
Jonne de Monfeigneur woftre Pere ;une fidelisé fans repro-
che , une [age(fe confommée , une capacité fans bornes. Ces
Négociations reiterées de Monfeigneurle (ardinal d Bftrees,

- woftre oncle, A "Rome, parordre de Sa quzﬂe’ , dans les




EPISTRE
confonéiures les plus deélicates, on la Politigue, auffi bien
que la Natuve , demande deux yeux, nom powr voir plus
clair, mais pour woir plus feurement, @ avec plusd'éten.
dué, ne marquent-elles pas une diftinition particnliere de
merite, €8 une confiance entiere en la force €5 en la prudence
de fon génie. Et nedivoit-on pas, que le Monarque le plus
éclairé que la France ait jamais eu, pleinement content ¢
fatisfait des fervices de ces dewx illuftres Freres, femble,
au miliew de tams de grands fujets , w'en tronver pas-un
digne de leur fucceder , jufgques & ce qu'affucié d la Pourpye
de l'un , € rempliffant le mérite de tous les deux , wous
alliez, wous - mefme continser d fodktenir la gloire de la
France , € celle de wos Ancefires , fur ces angusle Theatre,
uniquement defliné, ce femble , d ceux de woftre Nom,
D'aillenrs , ces grands & fameux Exploits , par ont Mona
Jéigneur le Marefehal , wostre Oncle , commenga d ¢ figna-
ler, auffi toff que Sa Majefté Lesit bonoré de la charge de
Vice- Amyral , € que le bruit de [és canons a4 fait yetentiy
par tout ; Et fur tont ce prodige de valeur €5 de prudence
qu'il fit parotfire a Tabzzo, (on tons ce qui [embloit devoir
concouriy 4 [a perte, la difpofstion des lieux, le grand nombre
des Ennemis , celuy de leurs vaiffeanx, la difficulté de les
aborder, le canon pointe ponr leur deffenfc , toute une Ifle
en un mot armee contre luy , fés bleffures mefmes @) [
naufrages, nwont fervy qua rendre fa wie plus illufire , o)
Savictoire plus glorieufe ) font woir en fa perfonne tant de
courage ¢ d'intrépidité , de conduite € de bonne fortune
tout enfemble , que ce monde-cy fimble ne pas fuffire aux
grands €8 vafles deffeins, € a toutes les genereafes €5 har-
dies entreprifes de cenx de woftre Maifon. Pardonnez,
MONSEIGNETUR, cette double faillie de mon zele,
gui ne [sanroit déplaire qu'd vofire modestie ; mais qui

a i
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agréera fans doute a ces premieres teftes de tous les Ordres
de I'Eftat, qui wous ont wen foiltenir € prifider avec tant
d'éclat,dans la plus celebre Eféole du monde ; ; 0 Vous avez,
commencé djetter les premiers fondemens , € faire conce-
voir les premieres efperances de cette grandenr @ dignité
quevous poffedez , €5 de toutes les ansres qui vous atten-
dent , €5 anfquelles wous pouwez fi legitimement afpirer.
Fofe mefme dire , que Lon a deja ven briller en vous par
awance , toutes Jes marques € tous les caraileres de certe

future gmndeur dans ces premiers effais de genero/' te, de
Justice &5 de graces ,que wous ¢raezﬁzt paroiftre, dés lentrée
de woftre Fpifcopat. 1l e/i bon, MONSEIGNEV R quil
en refte quelque marque a la poﬂerzte, & que cenx qui bo-
noreront dans les flecles 4 venir lamemoirede fiw Munfienr
Robanlt , (que Me(fieurs wos Freves , les Mayquis de Can-
wyes € de Temines, avec les plus gmnds de la Cour, n'ont pas
' autreszs dedazgne d avoir pour maistre) fGachent, qu'elle 4
esté ajéz_cbere a un Prélat de wostre vang , non [culement
powr agréer que [és Ouvrages poﬂlmmes paruffent fons fon
nom ;s mais pour donner an(fi accez a [és plus Procbes pour
Je juitifier dewant vous , €& pour wous oblzger a marquer de
la joye de lenr innocence. F en awois entrepris la deffnfé
comme beau-pere du deﬂimt € j'en devroi3 partager la re-
connogﬂlmce avec les wivans, fivos bontez ne m mgageozmt
4 eftre entievement & fans parsage, & avec une veneration
tres profonds.

MONSEIGNEUR,
- De voftre Grandeur

Le tres-humble & tres-obeiffant
Serviteur, CLERSELILR.
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PREFACE

) E ne doute point qu’il n'y ait bien des gens
il qui trouveront 4 redire au titre que j'ay mis
Zofh 4 la tefte de ce Livre ; OQewvres pofthumes  de
; Mﬂﬂ{il’ﬂr Robanlt, & & qui ce frontifpice
8| ne plaira pas. Et fi par hazard vous qui fifez
cecy eftiez de ce nombre, comme cela pour-
roit bien-eftre  je veux bien vous avertir icy dés Pentrée,
queny vous, ny tous ceux qui pourroient vous reflembler, ne-
erez pas les premiers qui Laurout trouvé 4 redire , puis
que moy-mefmeje I'ay condamné, & qu’il ne m’a paspld.
Mais auffi 4 dire le vray, ce n’eft pas une chofe fi facile
que l'on pourroit peut.eftre s'imaginer , que de donner 4
un Livre un titre qui lny convienne, & qui luy convienne
juftement ; Et mefme j'ofe dire, qu’aprés s'eftre bien donné
de la peine pouren chercher un, il eft prefque impoffible
de pouvoir jamais rencontrer au gré de tout le monde.
~ C’eft donc comme uné neceflité que le titre d’un Livre
foit contrdlé ; mais qu’il le foit 4 la bonne heure ; pour.
veu que d’ailleurs le corps en foit bon, & ne contienne
rien que de vray & ‘de raifonnable , I'on ne doit pas s'en
mettre fort en peine , ny chicaner beaucoup 13 deflus.

. Or je puis aﬂ%rer w’en prés de cent feiiilles que ce Livre
contient, & par confequent en prés de huit cens pages, il
n'y-a rien ‘zgi ne {oit entierement conforme 4 la raifon, &
qui la puifle choquer le moins du monde. Chaque page,
chaque ligne, chaque mot, font autant de verirez , dont
nous fommes convaincus par_la lumiere naturelle , comme
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eftant les réponfes vives & nettes de cette lumiere inte.

rieure, qui ne manque jamais de nous éclairer & de nous

"inftruire , toutes les fois que nous la confultons, par l'ar.

tention que nous fommes obligez de prefter aux chofes
que nous voulons bien concevoir , & que nous ne fommes
point honteux d’apprendre. Auffi , n'eft.ce que faute de
cette attention ( comme ’a fort bien dit un celebre Auteur
de ce temps) que nous tombons tous les jours en de lour-
des fautes , foit en approuvant ce que nous n’entendons
point, foit en contredifant les veritez les plus cerraines,
mais-que nous ne voulons pas fgavoir, & aufquelles nous
ne donnons pas toute l'aPplication qu'il faut pour lescom.
prendre ; parce qu'elles font contraires 4 d’anciens préju.

ez dont nous ne voulons pas nous deflaire, & dans la
pofleffion defquels nous fommes bien aifes de nous main-
tenir, pour joiiir paifiblement de noftre maiftrife, & cou.
vrir par ce moyen noftre ignorance.

Ce n’eft pas que je ne fceufle fort bien quel titre il au.
roit fallu mettre & ce Livre, pour qu'il luy convinft jufte-
ment ; Mais ce titre n’auroit pas efté au gré du Libraire
Et comme pour l'ordinaire il arrive de la conteftation en-
tre les Libraires & les Auteurs fur la difpofition du titre,
ceux-cy n‘ayant en veué que la conformité qu'il doit avoir-
avec le texte , afin que I'un ne démente pas 'aptre, &
ceux-14 au contraire ne fe fouciant pas beaucoup de cette
conformité, mais voulant quelque chofe de fpecieux , qui.
puiffe exciter la curiofité des Le&eurs, & leur en attirer
plufieurs , il ne faut pas-s’eftonner fi I'un eft quelquefois
obligé de ceder 4 l'autre, pour s'ajufter enfemble, & accor -
der leurs differens. :

Or perfonne ne peut douter que tout l'intereft que peut
avoir un Libraire dans 'impreflion d’un Livre, nefoit fon
intereft propre & particulier, qui eft, que le Livre dontil
entreprend l'impreffion ait du debit, qu’il ait cours dansle
monde, & qu'il ne luy demeure pas fur lesbras, renfermé
dans un magazin, ptour eftre ronge¢ des vers, & mangé par
la pouffiere, pliroft que devoré par I'avidité d'un grand
nombre de curieux ; comme fans doute il {e le promet.

' quand
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quand il commence une imprefion ; Clelt ‘pour-
quoy il a efté jufte de le contenter icy ; Et c’eft ce que
j'ay prétendu faire par le titre que j’ay mis 4 la tefte de ce-
Livre; ,

Mais quelqu’un tournant ld deffus icy le feiiiller, pour
voir donc ce titre fpecieux que je dis avoir mis 4 la tefte
de ce Livre, ( ne fe reflouvenant plus quel il eft ) & ne
trouvant que trois ou quatre mots fort fimples & fort com-
muns , croira peut-eftre que je me fuis oublié¢ de mon def-
fein, ou que j'ay retenu,, comme. un fecret que je n’ay pas
voulu divulguer, ce titre fpecieux dont je parle ; ou bien
peut-eftre qu'aprés luy avoir ingeniment confeflé que je
n’en {gay point d’autre que celuy qu’il porte, il ne pourra
pas s’empefcher de s’emporter contre moy, en m’accufant
de mauvaife foy & d’ignorance ; de mauvaife foy , en ce
que fcachant, comme j'ay dit, le jufte titre que 'on deyoit
mettre 4 ce Livre, je nel’y ay pas voulu mettre § Etdigno.
rance, en ce qu'il n'eft pas poffible que tout autre ticre que
I'on y auroit pl mettre, ne fuft pourle moins auffi fpecieux.

ue celuy que j’y ay mis, & peut-eftre mefme plusau gouft
je tout le monde § Ol enfin, peut.cftre qu'aprés eftre un
peu revenu de fon emportement, pour m’en faire une ef-
pece d’excufe, & me-rendie quelque juftice , ayant appris
par le bruit commun que je ne pafle pas dans le monde
pour un homme de mauvaife foy, ny tout 4 fait igorant,
il me priera de bonne grace que je luy dévelope donc le
miftere qu’il juge devoir eftre rénfgrm¢ dans ce titre, pour
meriter {fous des termes fi fimples’le nom de fpecieux ; Et’
en cela je confefle qu'il aura quelque raifon ; Et c’eft aufi
ce que je vais ticher de faire dans la fuite , pour le retirer
de la peine ot cela I'aura mis. - .

La réputation que Monfieur Rohault seftoit acquife de
fon vivant eftoit devenué fi grande, & fonrnom fi celebre,
qu’il eftoit connu non {eulement dans tout ce Royaume ,

- mais mefme dans toute 'Europe. Et quoy que depuis fa
mort jufqu’au jourd’huy il fe foit écoulé prées de dix années,
pendant lefquelles il femble que fa memoire ayroit di fe

&
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;"/Pcrdre , ayant rien pard de luy depuis ce temps.ld;
neanmoins comme l'eftime qu’il avoit l2iffée de luy en
mourant, faifoit aifément croire 4 tout le monde , ‘quiil
n’eftoit pas poflible qu’'un homme comme luy fe fuft tenu
fans rien faire , enforte qu'il ne fuft rien refté , & qu’on
euft, pour ainfi dire , tout enfevely & enterre avec luy en
le mettant dans le tombeau ; cela a fait que les plus cu-
rieux & les plus vigilans fe font auffi-toft foigneufement
informez s'il n’avoit point laiflé quelques écrits aprés fa
mort ; Et le bruit s’eftant répandu par tout qu’il en avoit
laiffe quelques-uns ; j'ay depuis ce temps-1a efté fi fouvent
& fi puiffamment follicité par les inftantes prieres d’une
infinité de perfonnes de toutes fortes de conditions , & par
les lettres fl:'equentes que j'ay receués de toutes parts, dj’)en
vouloir faire part au public , que je n'ay pi m’en deffen-
dre, ny me délivrer mefme de leurs fre antes {ollicitations
& importunitez , qu'en fatisfefant i leur defir.

Ceft donc ce Livre, ou. plivoft ce€ Reciieil de plufieurs
divers petits Traittez de Mathematique, qui paroift au. -
jourd’huy ; Mais fi javois mis 4 fa tefte , ce titre qu'i! de-
vroit porter, cela luy auroit fait perdre une bonne partie
de I'eftime qu’on en avoit conceu auparavant fans le voir,

~ & auroit de beaucoup refroidy I'ardeur & la curiofité de plu.
fieurs. Car il y a par tout un fi grand nombre de Livresde -
Mathematique , & ol tout ce que 'on fcauroit dire tou-
chant cette matiere eft fi bien & fi amplement déduir,
;]u'il ne {emble pas poffible quon puifle 13 deflus rien de-
irer davantage. C'eft pourquoy pour ne pas tant fe dé-
couvrir d'abord, & laifler 4 deviner aux curieux quels peu-
vent eftre ces ouvrages de Monfieur Rohault, il a falludé.
guifer un peu letitre ; & au lieu de nommer chaque Traitté
par fon nom, on a efté.obligé de les comprendre tous en-
femble fous ce titre general & fpecieux , d'Oesvres pofhn-
mes de Monfieur Robaslt : Or ces termes generaux d’Oes-
wvres pofthumes emportent avec foy, & font concevoirquel-

ue chofe de grand , quand celuy qui en eft I'Auteur eft

‘un grand nom , comme eft fans.doute celuy de Monficur
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Rohaule ; particulierement chez les Eftrangers 5 od la ja-
loufie ne regne point, & qui pour cela en ont todjours
fait beaucoup d'eftime ; Et ce {ont eux Tl,un Libraire a
principalementa ménager , 4 caufe que le plus fouvent c’eft
d’eux qu’il tire fon plus grand profit,

Aurefte, cen’eft pas fans peine & fans travail que Monfieur
Rohault s’eftoit acquis cette grande réputation. Il eft vray
quela Narture parunavantage tout fingulier luyavoit donné
un efprit tout 4 faitméchanique, fort propredinventer & 4
imaginer toutes fortes d’Arts & de Machines ; & avec cela

‘des Mains artiftes & adroites , pour executer tout ce que
fon imagination luy pouvoit reprefenter. Aufli fe faifoit-il
un plaifir d’aller dans les boutiques de toutes fortes d’ou-
vriers, pour les voir travailler chacun de leur meftier , &
pour y confiderer avec attention les divers outils dont ils
fe-fervoient pour P’exécution de leurs ouvrages ; Et c’eftoit
une des chofes qu’il admiroit le plus, & enquoy l'induftrie
de l'efprit humain luy paroiffoit plus merveilleufe, davoir
pd inventer tant de fortes d’inftrumens , qui rendent le tra-
vail aifé , & fans quoy il feroit impoffible de venir 4 bout
d’aucun ouvrage. Mais comme fon génie furpafloit de
beaucoup en invention & en adrefle celuy de la plus-pare
des ouvriers, auffi leur donnoit-il fouvent de bonsavis, foit
pour la conftru&ion de leurs outils, foit pour faciliter leur
travail & diminuer leur peine ; & il ne leur difoit rien de
farticulier, qu’il ne mift auffli-toft la main 4 'acuvre, pour
eur apprendre luy-mefme 4 le mettre en pratique.

Ce naturel ingenicux & pénetrant dont la nature I'avoit

. doti¢, luy rendoit fi facile tout ce 4 quoy il s'appliquoit,
quil n’avoit prefque trouvé aucune difficulté a apprendre
Ies Mathematigues ; & pour cela il ne luy avoit point fallu
de Maiftre ; ‘Cleft pourquoy. les ayant , pour ainfi dire,
comme inventces de luy-mefme, il les poffedoit parfaite-
ment. Auffi eft-ce ce qui luy donnoit un grand avantage

deflus tous ceux qui comme luy faifoient profeffion ge
es enfeigner, & qui(}'aifoit u'on le préferoit aux autres,

a caufe de la nerteté & facilité que cela luy donnoit pour

e
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/ sexpliquer ; Je le pourrois icy certifier moy-mefme, ayant
efté fon difciple comme les autres, fi je ne craignois que
mon témoignage ne paflaft pour fufped ; Mais 1l cn aeun
tant d’autres de toutes conditions, & des plus qualifiez du
Royaume, foit de la robbe, foitde I’épée, foit de la Cour,

ui ne feroient pas de difficulcé de le certifier comme moy,
s'il .en falloit venir 4 cette preuve de fait, que je ne feins
point de dire icy hardiment , que l'ufage & l'exercice luy
avoicnt ouvert l'efprit 2 une maniere d’enfeigner, fiaifée
fi claire, & avec cela fi particuliere, qu'il n’y en avoit point
qui approchaft de luy, & quiluy fuft en cela comparible,
* Aufli s'il m’eft icy permis-de faire entrer dans fes loiian-
ges une chofe qui n’a efté qu'en projet,, mais quin’a point
eu d’cxecution ; Si la mort ne nous l'euft pas fi-toft ravy ,
il eftoit fur le point de recevoir le plus grand honneur qu’il
pouvoit jamais avoir en fa vie, puifqu’on le deftinoir a eftre
le Précepteur de Monfeigneur le Dauphin, pour luy en-
feigner les Mathematiques & la Philofophie, auffi-toft quele
cours de fes Eftudes I'auroit conduit jufques-ld. Et ce que
je dis icy a fa gloire, & que j'avance fans autre preuve que
ma bonne foy, n’eft pourtant pas une chofe fi difficile a
" croire ; L’exemple de Meflieurs les Princes de Conty, qu’on
luy avoit mis entre les mains dés leur bas 4ge , pour leur
former Defprit de bonne-heure, & fortifier leur raifon ,
avant qu'elle fe puft corrompre par les fauffes idées d'une
vaine Philofophie, & qui donnoient 4 la Cour de fi belles
marques de cette ouverture d’efprit , & du progrés qu'ils
-faifoient tous les jours fous fa conduite, pouvoit bien eftre
un motif capable de faire venir cette penfée a ceux qui
avoientalors la dire&ion fur les Eftudes de Monfeigneur.
Mais quand bien mefme ce queje dis n’auroitefté qu'une
vaine préfomption de Monfieur Rohault , & une faufle
imagination dontil {e feroit laifié flatter fur de trop légeres
conje&ures, il meé fuffic pour moy que je n’avance icy rien
de moy mefme , & que je n’aye apris de fort bonne parr.
Eza I’égard de Monfieur Rohault, quandil fe feroit trompé
dans {a penfce, cela pe pourroit rien faire contre luy , ny -
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porter aucun préjudice dfa réputation ; puis que cela mefme
en fuppoferoit une en luy aﬂgz bien eftablie, pour quel'on
uft jetter les yeux fur lu‘y , comme fur une perfonne capa-
gle de remplir un pofte fi honorable. Et de vray , quoy
que cela n’ayt point eu d’effer , foit parce que la mort Ia
" - prévenu, foit parce que cela ne devoit point eftre, cela
neantmoins n'a pas empefché que fa réputation ne fe foit
eftendué fort loin, & n’a rien diminu¢ de 'éftime quon
en avoit, S
.Mais aprés tout, il neft pas fort mal-aif¢ de devinerd’our
luy eft venu cette grande eftime ; les caufes en font trop
publiclues pout pouvoir eftre ignorées ; Chacun fcait qu’il
avoit I'honneur d’enfeigner.la plus grande partie des jeunes
gens de la premiere qualité ; ce qui le faifoit connoiftre 4
la Cour ; Et comme les efprits y font beaucoup plus raffi-
nez quailleurs, que 'on y épargne moins les gens , & que
les defauts y font plus relevez ; Si fa Methode d’enfeigner
n’en avoit efté tout & fait exempte , il feroit bien-toft de-
venu la fable & la rifée de la Cour , & n’auroit pas man-
qué deftre baffoii¢ & meprifé de tout le monde. Mais
quand on a veuque les ‘E-lus grands, a l'envy les uns des au-
tres, luy confioient linftruction de leurs Enfans, cela a fait
que chacun a leur exemple I'a voulu avoir pour maiftre ;
jufques-1a mefme, que plufieurs qui portoientle bonnet, &
qui profefloient publiquement dans les Colleges , n'ont
point eu honte de devenirfesdifciples ; Bien plus, {a repu-
ration ayant paflé les limites.de ce Royaume, & seftant ré.
pandué dans les pays-eftrangers, il luy en venoit de toutes
Xarts , & en fi grand nombre, qu'il ne pouvoit plus fuffire
rous. ‘
Toutesfois ce n’eft pas encore ‘de 1d qu'il a tiré fa plus
de gloire. Les Conferences publiques qu’il faifoit une
ois toutes les femaines, ol fe trouvoient des perfonnes de
toutes fortes de qualitez & conditions , Prélats, Abbez,
Courtifans , Do&eurs, Médecins, Philofophes, Géometres,
Regens , Efcoliers , Provinciaux , Eftrangers, Artifans, eq
un mot des perfonnes de tout dge, detoutfexe, & de toutp
¢ i
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‘profeflion, & ou il pronongoit prefqu'autant d'oracles,
qu'il faifoit de réponfesaux difficultez qui luy eftoient pro--
pofées indifferemment par toutesfortes de perfonnes, I'a-
voient mis dans une fi grande réputation , qu’il s'en eft
trouvé plufieurs , les uns par curiofité , pour fe donner la
fatisfacion de Yentendre , lesautres par jaﬁouﬁe, pour juger
de fa dod&rine & ticher de la combattre, qui ont quitté .
leur pais, & entrepris de grands voyages.
" La Méthode que Monfieur Rohault gardoit dans fes Con.
ferences, eftoit d’y expliquer I'une apres I'autre toutes les
queftions de Phyfique , en commengant par Peftabliffe-
ment de fes principes , & defcendant enfuite 4 la preuve de
fes effers les plus particuliers & les phus rares. Pour celail
faifoit d’abord un difcours d’environ une heure , lequel
n’eftoit point eftudié¢ , & ou il difoit fimplement ce que
fon fujet luy fourniffoit fur le champ ; Cleft pourquoy il
‘permettoit 4 un chacun de l'interrompre, quand il arrivoic
-que ce qu’il avoit dit, ou n’avoit pas efté affez bien com-
ris, ou que quelqu’un trouvoit quelque obje&iond y faire ;
‘Et alors avec une patience & moderation que j’ay cent fois
-admirée, & dont luy feul eftoit capable , ﬂ écoutoit paifi-
-blement tout ce qu’on luy vouloit obje&ter , pour extra.
vagant qu'il puft-eftre , fans jamais interrompre celuy qui
parloit ; & apres avoir fatisfait 4 fes obje&ions, il repre-
noit le fil de fon difcours ot il Pavoit quitté , & continuoit
d expliquer le refte de la matiere qu’il avoit encreprife.
Apres quoy la difpute eftoit ouverte 4 tout le monde, non
-gas une difpute tumultueufe, qui fe ‘paflaft fimplement en
ruit, mais une difpute paifible & honnefte, ot chacun
propofoit modeftement & nettement les difficultez qu'il
avolt remarquées fur la matiere qui avoit efté agitée ce
_jourld | afin de s’en inftruire, & de remporter du fruit de
ces Conferences ; Et pour l'ordinaire la difpute finiffoit-
désla premiere réponfe qu’il y faifoit ; Car apres avoir re-
connu par les difficultez qu’on luy avoit propofées, ce qui
avoit manqué 4 fa premiere explication, 1l réfamoit fi bien
& dans un {i bel ordre tout ce qu'on luy avoit objedté, &
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y répondoit avec tant de netteté & de lumiere, que ceux
qui les luy avoient propofées , & tous les autres fpedta-
teurs de la difpute, n’ayant rien 4 répliquer , s'en retour-
noient fi fatisfaits de fes réponfes qu’il s'atriroit 'admira-
tion de tout le monde, Jen appelle icy 4 témoin des mil-
liers de perfonnes qui ont affift¢ plufieurs-fois 4 fes Confe-
rences, & quiayant alors efté charmez de la juftefle & de
la beauté de fes réponfes, & n’en-ayant pas encore perdu
le fouvenir, le regretrent encore tous les jours.

Mais ce qui a rendu fon nom plus recommandable &
plus celebre, eft cette Méthode fimple & facile dont il fe
fervoit pour expliquer les plus difhciles & Flus curicufes
queftions de Phyfique ; comme la Lumiere, les Couleurs,
I'Arcen_ciel, les Lunettes, le flus & reflus de la Mer , les
proprietez de I’Ayman, la pezanteur de I’Air, les queftions
du Vuide, & quantité d'autres ; Car 4 I'entendre parler 13
deflus, vous eufliez dit qu’il eftoit de concert avec la Na.-
ture, & qu'clle prenoit plaifir 4 luy déeouvrir fes fecrets;
quelle luy avoit fait voir les differentes parties dont les
corps font compofez, & luy avoit appris quels eff:ts de-
voient fuivre de la communication de leurs mouvemens;
Car il fefoit comme toucher au doigt tout ce qu'il difoit
fur ces matieres ; Et afin qu'il n'en épuﬂ: refter aucun doute,,
il y joignoit pour preuves quantit¢ de bclles experi.nces,

w’il fefoit devant tout le monde, & dont le plus fouvent
il fefoit prévoir les effets 2 chacun ( enfuite des principes
qu’il avoit auparavant établis ) avant mefme que d’en venir.
a I'épreuve. | :

Ceft ainfi qu’aprés avoir prouvé & érably pour principe
la pezanteur de 'Air, il fefoit voir que tous ces effcts que
I'on a coutume d’attribuer a la crainte du Vuide, n’en font
que de fimples dépendances , dont les confequences fe ti-
rent d’elles-mefmes, & fans beaucoup de raifonnement, Et

ur le faire comprendre, & toucher, pour ainfi dire, au
doige & 4 L'xil , 1l avoit fait faire tout expres quantité de
Tuyaux de verre, de toutes fortes de fagons, qu’il remplif-
foit de diverfes liqueurs , felon les differeps ¢ ffets qu'il vou,
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loit prouver ; mais celle dont il fe fervoit le plus, & qui lufy
eftoit la plus commode pour fes experiences, eftoit le Vif-
a’rgent; ar comme une fort petite quantité contrepeze
4 beaucoup d’eau, & 4 une bien plus grande quantité
d’Air, il pouvoit commodement, & avec des tuyaux d’une
médiocre grandeur, faire voir par experience la plus grande
partie des effets qui réfultent de cette pezanteur.

Or entre tous ces Tuyaux, il en avoit inventé un d’une
conftruction rout 4 fait ingenieufe & particuliere, fembla-
ble 4 peu prés 4 la figure dont les Anatomiftes fe fervent
pour reprefenter la grande Artere afcendante & defcen.
dante ; par le moyen duquel il faifoit voir en mefine temps
deux effets tout contraires, & pour cela mefme fort fur-
prenans, de la pezanteur de I’Air : Car aprésavoir remply
ce tuyau de Vifargent, & fair toutes les céremonies re-
quifes pour faire qu'en fe vuidant d’une partie dans un
vaiffeau, il en reftaft dedans la hauteur dé deux pieds trois
pouces, comme il arrive d’ordinaire, on avoit le plaifir de
voir en mefme temps monter le Vif.argent dans un perit
tuyau renfermé dans la branché d’enhault , & defcendre
celuy qui eftoit refté dans la branche d’embas, aufli-toft que
par une fort petiteouverture, faite feulement avec la pointe
d’une épingle, on avoit donné moyen 4 I'Air groffier d’en-
trer dans ce tuyau. Or cette feule experience eft une preu.
ve fi manifefte de la pezanteur de I’Air, & prouve enmefme

temps fi manifeftement que c’eft cette pezanteur quipro- |

duit tous ces effets merveilleux quon ateribué ordinaire-
ment 4 la crainte du Vuide, qu'il faut fe boucher lesyeux,
ou n’en avoir point , pour en douter. ’

Sa maniere d’expliquer la Lumiere & les Couleurs eftoic

aufli admirable ; & fi ceux qui veulant que les Couleurs
foient des Accidens Récls, & qui voudreient mefmeen faire
un article de-noftre foy, .luy avoient fair 'honneur d’af-
filter eux mefmes 4 fes explications, & veu l2s experiences

dont il fe fervoit pour en découvrir la’ nature, & faire voir-
que ce ne font que des modifications differentes de la Lu-

micre, felon qu'elle tombe fur des Corys dont les-parties
, ont
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ont diverfes figures & differens mouvemens., & que deld

elle rejaillic vers nos yeux avec les diverfes modifications
v'elle a receués des Corps fur lefquels elle eft tombée, je

goute fort qu'ils euflent voulu aprés cela traiter d’hereti-

~ques ceux qui ne les regardent du cofté des objets-, .que
comme des differentes modifications de la matiere, & du
cofté de celuy qui les apergoit, que comme des fentimens
en luy , qu'il raporte aux objets qui les ont excirez.

Ce principe fuppof¢, il ne rendoit pas feulement raifon,
mais des preuves fenfibles, de toutcequ’ily a de plusfingu-
lier & de plus merveilleux dans 'Arc-en-ciel, & que Mr
Defcartes avant luy a expliqué i admirablement dans fes
Méteores ; Car par le moyen de certaines fioles, ou bou.
teilles de verre, pleines d’eau, il fefoit remarquer les en-
droits par ol les rayons de lumiere , qui fe changent en
couleur, entrent dans le verre ; les lieux ou ils fe réfle-
chiffent, & ceux par ol ils forcent pour venir de 1 fraper
nos yeux , avec les modifications iu’ils ont receu de ces
diverfes reflexions & refra&ions, d’ott réfulte en nous le
fentiment des Couleurs, Qpelquefois mefme il avoit I'in-
duftrie de faire paroiffse dans fa chambre un Arc-en-ciel
artificiel, par le moyen d’une pluye qu'il avoit l'adrefle -
de répandre aux lieux ot il devoit paroiftre , felon I'en-
droit ou le Soleil eftoit alors ; & de le recevoir fur une
toile bien blanche & bien unie ; otifes Couleurs {e peignant
fort exa&ement, donnoient le moyen aux fpedateurs de
les pouvoir confiderer avec foin & exaditude. ,

J= n'aurois jamais faic, fi je voulois parcourir toutes les di-
verfes experiences dontil fe fervoit pour juftifier fes raifon.-

_nemens. Mais entre toutes celles qu'il communiquoit au
public, il n’y en avoit point qui furprift avec plus d’cfton.
nement efprit des {pectateurs, qui Jeur donnaft davantage
d’admiration, & qui excitaft plus vivement leur curiofite,
que celle de ' Ayman. Auffi quand on {gavoit qu'il en de-
voit expliquer les proprictez, & en faire les experiences,
il y accouroit tant de monde, que non feulement la falle
ou il les faifoic, mais toute {a maifon, n'eftoit pas capable
de le contenir, ‘ ' i
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Il avoit pour cela une boifte, ot eftoit renfermé tout ce

qui luy eftoit neceflaire pour 'faire fes experiences ; d'ou il
tiroit chaque piece I'une apres l'autre , felon leffer ou la
proprieté qul vouloit prouver , & l'experience que pour
cela il avoit 4 faire. Etquoy qu'il ne dift rien en cela que
ce qu’il avoit apris de Monfieur Defcartes ; néanmoins
comme il rendoit les chofes fenfibles par le moyen de fes
experiences , & que fa Methode de les expliquer eftoit
.differente de la fienne, cela fefoit que I'on euft dit qu'il en
euft efté I'inventeur. Car Monfieur Defcartes s’eft fimple.
ment contenté de rendre raifon de toutes les proprietez
de 'Aiman qui luy eftoient connués, & que les curieux
avant luy avoient obfervées ; mais il ne s’eft pasmisen peine
de les mettre dans un ordre qui en fit connoiftre la liaifon
& la dépendante ; Or c’eft ce que Monfieur Rohault fefoic
dans fes explications publiques ; oli aprés avoir rendu rai.

fon de trois on quatre proprictez les plus communes de -

L’Ayman, il en déduifoit toutes les autres par une fuite fi
neceffaire , qu'il n’y avoit perfonne dans Paflemblée qui
ne les remarquaft aufli bien que luy, & qui n'en prévift
Ucffer | avant que d’en venir 4 I'experience.

‘Ces fortes de preuves fi claires , i convaincantes , & fj
fenfibles, fort differentes de ces vertus & qualitez occultes
dont les autres Philofophes ont coitume de fe fervir pour
rendre raifon de ce qu'ils ifnorent, juftifient ce me femble
bien clairement la verité des principes dont elles dépen-
dent ; car le moyen de pouvoir tirer un fi grand nombre
de confequences juftes, & que les effers venfient, 'd’un fi

et pombre de Principes , fi ces Principes n'eftoient veri-
tables. Et n’eft-ce pas une chofe bien cftrange , que ces
principes eftant clairs & lefprit, que la raifon en eftant
convaincug, & que perfonne n’ayant pi découvrir le moin.
dre effet de la nature auquel ils contrarient |, depuis tant
de temps qu'on les examine , il y ait cependant aujour.
d’huy des gens aflez impridens pour fe fervir du plus au-
gufte & du plus incomprehenfible de nos mifteres pour les

combatere , & pour ticher d'en déduire, s'ils pouvoient,,

-
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la faufleté. Ces perfonnes ne prennent ‘pas garde fans
doute aux inconveniens qui s’en enfuivent ; puis que con.
tre leur deflein , ce qu'ils font ne fert qu'a fournir des ar-
mes 4 nos adverfaires ;& péut mefme eftre capable d’¢.
branler la foy des Fideles, & de faire chanceler ceux qui
ne font pas encore bien affermis dans leur croyance : Car
comme nous fommes rous hommes , c'eft 4 dire raifonna-
bles, avant que d’eftre Chreftiens, ce qui perfuade la rai-
fon,entre plitoft dans l'efprit,que ce qui nous eft enfeigné-par
la Foy. Outre que rout ce quils difent n’eftant fondé que
fur des fuppofitions fauffes , il n’y a rién de plus injufte &
de plus dangereux, que de faire combattre la verité con.
tre la verite, c’eft a dire la Foy contrela raifon bien éclai-
rée, puis que 'une n'eft jamais, & ne peut mefme jamais
eftre contraire a 'autre, C’eft pourquoy il fuffiroit pour
toute réponfe de leur dire en un mor qu'ils n’entendent
point ce qu’ils combattent, & que tout ce qu'ils difentn’a
aucun fondcment dé verité ; mais nous verrons tantoft ce
que nous aurons 4 leur objecter & peut-eftre auffi & leur
répondre. '- ‘

Monfieur Rohault voyant donc fa reputation fuffifam.

ment €tablie, & que dans la profeffion. ?’il faifoir, il n’a-.
voit plus rien' 4 ménager pour I’établiffement de fa for.
“tune, criit ne devoir plus refufer au public la fatisfaction:
?u’il- defiroit de luy, de mettre au jour fon traité de Phy-
1que ; afin qu'on neuft plus la peine de copier fes €crits,
ny de faire des remarques particulieres fur ce quil avoit
trairé dans fes Conferences publiques ; comme le fefoient -
la plus. part de fes Auditeurs au fortir de ces Conferences
pour ne pas laiffer échaper de lear memoire ce qu'ils luy
avoient entendu dire , & profiter par ce moyen de fes’
lecons. '

%e defir mefme fi naturel 3 Fhomme , d’acquerir de Ja
gloire, defir quin’eft point bldmable , quand les moyens
en font loiiables & honneftes, le fit auffi réfoudre 4 con-
tenter la deffus le public, Bien plus, il jugea mefme quil
y alloit alors de fon honteur de ne pas differer davantage:

ijj
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Car voyant que ces écrits eftoient entre les mains d’une
infinité de per?onnes,& qu’eftant ainfi paffez de main enmain
ils eftoient devenus méconnoiffables, par les fautes que cha-
que copifte avoit adjotitées d celles qui s’cftoient rencon-
trées dans fon Original ; outre que n’ayant mis luy-mefie
dans ces écrits , quautant qu’il en falloit pour donner d fes
difciples I'envie d’apprendre., mais ne s’y cftant pas affez:
~ expliqué & eftendu, pour pouvoir d’eux-mefmes en tirer
une parfaite connoiffance, fans avoir befoin de I'explica-
tion du Maiftre, il prit enfin la réfolution de faire impri-
mer ce Traité, & d'y mettre la derniere main.

Or comme ['on met todjours une grande difference en-
tre ce que 'on ne fait que pour foy & pour le cabinet, &
ce que I'on fait pour eftre vi parle public ; Auffi ceux qui
avoient vil ces écrits particuliérs qui couroient de luy dans
le monde, ont bien {ceu remarquer qu'tl y avoit bien dela
difference entre fon Livre & ccs Ecrits. Mais il ne s’en faut
pas beancoup eftonner 5 car ceux-cy n'eftoient que comme
le projet & le broisillon de 'ouvrage parfait qu’il meditoit
de faire un jour, & qu'enfin 'on a veu paroiftre ; ot com-
me il avoit.deuxfortes de v]perfonpes,:‘a contenter , les cu-
rieux & les difficiles, ila tiché de travailler.de telle forte,
que les uns n}Y puffent trouver rien:d reprendre, & les au-
tres rien 4 defirer. . . L

Cleft pourquoy pour fatisfaire.au defir & a :la curiofité des
premiers, il 2 traité -dans fon:Livre toutes les queftions les
plus curicufes de la Phyfique ; Et en les examinant cha.
cune 4 part, ils'eft donné la peine de defcendre jufques
aux circonftances les plus particulieres , n’ayant rien oublié
en chacune qui puft meriter faréflexion, & luy ayant donné
tout le jour dont elle eéft capable.- Ce qui fait que tout le
monde s’eftonne comment i 2 pii -en fi peu de mots ex-
pliquer un fi grand nombre de’chofes , traiter en fipeu de
pages un {i grand nambre de queftions, &. de faire de cha-
que article prefqu’autant de réfolutions,

Mais comme le nombre des ficheux 'emporte de beau-
coup par deffus I'autre, qu'ils font plus pointilleux & plus
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4 craindre , & qu'il eft tres-difficile de les pouvoir conten.
-ter tous, chacun ayant des veué&s particulieres touchant
P’examen qu’il faitd’un Livre; carlesuns s’attachent4 la di-
&ion , les autres i ornement du difcours, quelques.uns
.vont au fond de la matiere, d’autres examinent la vericé
des principes, d’autres confiderent I'enchainement qu’ils
ont & qu'ils doivent avoir avec les {ujets aufquels on les
applique, d’autres par des veués d'intereft ne remarquent
que les endroits les plus foibles & les plus négiigez , pour
.avoir dequoy le faire méprifer, & d'autres enfin par jaloufie
ou ‘gar'un faux .zele y cherchent dequoy faire décrier &
rendre fufpe& I’Auteur & fa dod&rine ; Auffi ce font eux
que Monfieur Rohault a eu principalement en veué dansla
~-compofition de ce Trajté-li, afin de ticher finon de l¢s
‘contenter tous, au moins de:fe mettre: hors de prife, & de
gowvoir fe rendre ce témoignage 4 foy-mefme,, d'y. avoir
it tout fon poflible ; & heureufement il eft arrivé que le
fuccez a furpaflé fon atvente. . . .
Car premicrement pour ce qui.cft de la didtion, tout le
monde demeure d’ac¢ord- que les:termes en font propres,
bien choifis, & en ufage y enforte qu’il n'y-en a- point qui
bleflent l'oreille ;, ny qui laiffent I'efprit du Lec&eur en fuf-
pens fur le fens & la fignification qu’ils renferment. Et pour
.ce qui regardela politefle & I'ornement dudifcours, lama-
tiere qu’il y raite nen demande point d'autre, qu'une énon.
_ciation pure , netre, & qui ne {oir point embaraffée ; Er
ceft ce qu'il eft aifé d’y remarquer, chaque chofe y eftant
en fa vraye place’; ol ce qui précede n’atrend pas fa clareé
& fon intelligence de ce qui fuit ; & ol ce qui- fuit eft
compris- & contenu dans ce qui précede, comme dansfon
principe ; & ainfi chaque chofe y eftant en fon rang , &
dans fon ordre, rout y paroift avec une grace & une beauté
tout i fait naturelle, =~ o
Quant 4 ceux qui font capables de juger du fond de la
matiere, d’examiner les principes dont elle dépend & qui
la fodtienpent ; & de comprendre I'enchainement & les
confequences qui la prouvent, ce font eux principalement
1 llj
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que Monfieur Rohault 2 todjours fouhaitté d'avoir pour
juges ou pour arbitres. Car.comme il eftoit 4 préfumer que
des perfonnes d'efprit n'auroient pas voulu agir autrement
que de bomme foy, il ne luy pouvoit arriver 4 leur égard
que 1’an¢ de ces deux chofes, ou de les avoir pour fes ap.
robateurs ; out de les avoir pour des cenfeurs, & Fune ou
Fautre neluy pouvoiteftre que tres-avantageufe ; Car s’ilar.
rivoit qu’illescuft pour approbateurs, c’eftoic fe rendre eux-
.mefmes les Paranymphes de fon Livre, c’eftoir ouvertement
& parleur exemple-perfuader lesautres des veritez qu'il con-
tient , c’eftoit enfin leur en faire concevoir bonne opinion ,
& le confirmer luy-mefme dans la fienne ; Et au contraire,
s’il arrivoit qu’il deuft les avoir pour cenfeurs, c’eftoit ad-
jodter un nouveau moyen de s’inftruire 4 ceux dontilavoit
cotitume de fe fervir : Ev'd direla verité, il auroitfort fou-
haitté d’en rencontrer plufieurs quieuflint bien voulu avoir
cette bonté ou cette complaifance pour luy, que de luy
faire connoiftre fes fautes, luy montter en quoy il fe feroit
-méprls, & luy marquer ce qu’il ‘auroit dd mettre dans fon
.Livre pour le rendre plus parfaic qu'il n'eft. - '
~ + Mais: perfonne 'n’a jamais voulu luy rendre ce bon
-office. Tant s’en faut , teut le monde I’a receu avec tant
d’aplaudiffement & d’aprobation , que de fon vivant une
-infinité de perfonnes: dl:: qualie¢ & de merite luy en font
venu faire leurs complimens & conjoiiiffances ; Et depuis
fa mort, j'ay receu moy-mefme de toutes parts tant de re-
moignages de I'eftime que chacun en fait, & en recois en-
core tous les jours, qu'on peut dire qu'il n'y a gueres de
Livre de ce genre qui foit fi univerfellement approuvé.
Au refte , on ne{cauroit guercs apporter de meilleur té-
moignage de cette eftime generale que chacun enfait, que
de voir qu'il adéja efté icy imprimé pour la quatriéme fois
uc nos libraires tichent par toucde'le contrefaire., que
gans les pats-eftrangers il simpsinie publiquentent, 8 que
‘déja on 1’2 traduit en pluficurs langues. Nos profefleurs
mefme ne font point de {crupule’ d’en tirer une partie de
leurs plus belles -demonftrations , de lindiquer- 3 leurs
pd
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Ecoliers comme un des meilleurs Livres qui ayt paru de.
puis long-temps {ur une femblable matiere, & d'en faire
un des principaux ornemens de leur cabinet & biblioreque,
- Cependant, nonobftant certe generale & univerfelle ap-
probation, comme la Science & la Vertuengendrent fou-
vent 'envie & la jaloufie, il s’eft trouvé des perfonnesaflez
indifcrettes, ou plitoft affez malicieufes, pour faire courir
de mauvais bruits, & de I’Auteur & defon Livre ; De celuy-
cy, ayapt eu leffronterie & limpudence d’écrire conure
la verité, que la do&rine qu'il contient avoit efté trouvée
fi dangereufe & fi mauvaife, qu'on l’avoit fait briler parla
main d’un boureau 5 Et 4 I'égard de I'’Auteur, certains el
prits mal-faits & emportez , ont eu pour luy fi peu de zel=
& & de retenué, qu’ils n'ent pas feint, en prefence de
onfieur de Blampignon Do&eur de Sorbonne, Curé de
faint Mederic fon Paﬁeur, de rendre fa foy fufpecte, & dele
traiter d’heretique, an fujet du plus faint & du plus augufte
de nos Myfteres, I’accufant de ne pas croirela Tranfubftan-
tiation. Ce qui fit que Monfieur de Blampignon, qui dail
leurs eftoit affuré de la foy de Monfieur Rohault, pour
s’eftre plufieurs fois entretenu avec luy fur ce Myftere, fe,
crit obligé , lorfqu’il luy porta le faint Viatique , Keour
avoir des témoins. qui puflfent comme luy répondre de fa
foy, de linterroger en prefence de route la compagnie qui
aflifta 4 cette picufe & trifte: ceremonie, fur les principaux:
articles de noftre croyance, & entr’autres fur celuy de la
Tranfubftantiation § luy demandant publiquement, s’il ne
croyoit pas cette converfion miraculeufe qui fe fait en ce
Sacrement, de toute la fubftance du pain en la f{ubftance
du Corps, & de toute celle du vin en la fubftance du San
de Noftre Seigneur JEsus- CHRr1sT, que PEglife appelle -
Tranfubftantiation. Aquoy Monfieur Rohault répondit,
qu’a la vericé il eftoit un tres-grand pécheur § mais qu'il
n’avoit jamais douté de tout ce que la Foy nous enfeigne,
& particulierement touchant ce Myftere ; qu'il peuvoit fe
reflouvenir des entretiens qu’ils avoient eu autrefois 1d def-
fus enfemble, & qu'il n'ignoroic pas qu'elle eftoit fur cela.
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fa foy ; Mais qu'il voyoit bien que la demande qu'il luy
fefoit , ne venoit que des mauvais difcours qu’on luy avoit
tenus de luy fur ce point ; Dequoy il s'eftonnoit d’aurant
plus, que fi ce reproche, de ne pas croirela Tranfubftan-
tiation, pouvoit tomber fur quelqu’un , c’eftoit moins fur
luy que fur beaucoup d’autres ; puis que felon fes princi-
pes mefmes , la Tranfubftantiation eftoit tellement renfer-
mée dans ce myftere, que s’il n’y en avoit point, il feroit
impoflible que le Corps de Jesus-Carist y fuft, ny
par confequent JEsus- CHR1sT mefme ; Mais qu’il con.-
fefloit avec toute I'Bglife , qu’il y avoit en ce myftere une
veritable Tranfubftantiation du pain au Corps, & du vin
au Sang de Noftre Seigneur Jesus-CHR13T, & que cet
article de noftre foy, fefoit un des articles de fa croyance,
Certe réponfe de Monfieur Rohault, ou pliroft cette pro-
feflion publique de fa foy, contenta fort Monfieur de Blam-
pignon, tant parce que le falut de fon parroiffien luy eftoic
cher, que parce qu'il eftoit bien ayfe d’avoir des temoins
qui comme luy euflent dequoy pouvoir confondre ou dé-
tromper ceux qu’ils pourroient encore 4 Pavenir entendre
mal parler de luy touchant ce Myftere. Et ce qu'il avoit
préveu luy arriva ainfi qu’il Pavoit rpenfé : Cardésleméme
jour, il rencontra un de ces médifans, ou du moins unde
ccux que d’autres avoient {éduic far leurs calomnies , le-
quel ayant appris qu’il avoit porge le faint Viatique d Mon-
fieur Rohault , ne manqua pas de luy en faire reproche ,
& de luy dire qu'il s’eftonnoit fort , qu'un homme éclai-
ré comme luy, fe fuft tellement laiffe furprendre & abu-
fer, que d’avoir adminiftré ce Sacrement & unz perfonng
qui nc croyoit pas la préfence réelle du Corps dz Jesus-
CuRr1sT au faint Sacrement, puis quiil ne croyoit pas la
Tranfubftantiation. Aquoy il fut ayfc a Monficur de Blam- .
pignon de répondre, qu'il auroit fort foubaicté de l'avoir
eu luy-mefme, il n’y avoit qu’un moment, pour témoin.
de la foy de Monfieur Rohault touchant ce Myftere ; qu'il
ne doutoit point qu’il n’euft efté bien joyeux, & mefme:
fort édifié, de luy entendre faire1a deflus fa confcmonfde.
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foy , laquelle il luy avoit fait faire publiquement, avint
que de luy adminiftrer le faint Viatique ; Que fans doute
cela l'auroit détrompé, & I'auroit obligé en mefme temps
de détromper ceux qui pouvoient-luy avoir infpiré ces mau-
vais fentimens. Au refte, ce que je disicy n’eft pasunconte
fait a plaifir ; c’eft une verité | dont il eft ayf¢ d un chacun
de s’¢claircir ; puis que Monfieur de ‘Blampignon eft en-
core vivant ; lequel ne refufera gas de le certifier, fi I'on
veut fe donner la peine de s’en aller informer 4 luy.

Puis donc que Monfieur Rohault n’a trouve jufques-icy
que des apFrobateurs de fes Ouvrages ; & que ceux qui
ont ofé mal parler de luy & de fon Livre, ont efté recon-
nus pour des injuftes calomniateurs ; ce n’elt pas fans rai-
fon ny fondement, que jay dit au.commencement de cette
Préface , qu'un Livre qui porte fon nom, ne peut que don-
ner la penfée de quelque grand Ouvrage, quand dailleurs
on ne s’en explique point. Cleft pourquoy j'ay mis pour
titre 4 ce recucil. OQewvres poffbumes de Munfieur Robaslz
Four exciter par la la curiofité de plufieurs, les attirer chez
e Libraire , & les obliger par ce moyen de le feiiilletter
d’un bout 4 l'autre, pour voir ce qu’il contient , la maniere
dont les chofes y fout traitées, & la difference qu’il yaen-
tre ce Livre & les autres qui traitent de femblables matieres;
car je m’affure qu’il y enaura pen , qui aprés l'avoir veu,
s’en retournent les mains vuides.

Comme Monfieur Robaule n’eft pas le feul de quidiona
tenu de mauvais difcours-; & tend‘t:a Ia foy fufpede ; Mais
quil y en a eu d’affez imprudens & indifcrets, quede con.
o damner hardiment , & par des livres publics, la dotrine

de Monfieur des Cartes, comme contraire i la foy, & con-

forme aux erreurs de €alvin, Yon ne doit pastrouvermau-.
vais, i ayant eft¢ mis au rang & 1 la tefte des Cartefiens,

pour lever le fcandale & les mauvais foupgons que cela a

pt faire naiftre dans I'efprit de quelques.uns, touckant leur

foy & leur do&rine, je dis icy :
Premierement , pour ce qui regarde leur Reli%io,n, Que
graces & Dicu ils font fort bons Catholiques, qu'ils ne chan.

-

Q.
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celént point dans leur foy ; quils ont pour 'Eglife , & pour
les décifions des Conciles , toute la 1oﬁmiﬂ;son ue 'on
{cauroit defirer des Fideles les plus zelez & les plus fimples ;
qu'ils n"examinent jamai§ les veritez de.la foy par leurs
principes , comme pour juger ce ('llu,lls doivent croire ou ne
pas croire 5 mais quau contraire 1ls s'affurent & fe confir.
ment dans leurs principes, parce qu’ils voyent qu’ils font
plus conformes aux articles de noftre foy, aux décifions des
Conciles , au fentiment des Peres, 4 la Tradition , & 3 la
veritable Theologie,, que ne le font ceux qui font commu.
nement receus ; ce quil ne leur feroit pas fort difficile de
vérifier, {i on vouloit leur permettre d’en faire la preuve.

Et pour ce qui regarde leur dodtrine, je croy pouvoir
dire que ceux qui l'ont publiquement décriée ne L'ont ja-
mais bien entendué ; qu'ils leur actribuent cent abfurditez
dontils ne demeurent pas d’accord , & qu’ils les font par-
ler tout autrement qu'ils ne penfent; Car s'ils en avoientle
moins du ‘monde de connoiffance , bien loin deles blimer,
& d’inve&iver comme ils font contr’eux, ils fe rendroient
peut-eftre 4 leur fentiment, & feroient les premiers 4 ap-
prouver la maniereavec laquelleils s’expliquent fur le myfte
re dont il s'agit, & dontils veulent leur faire un crime;
laquelle maniere n'eft nullement celle qu'ils combatrent,
& qu'ils reveftent de cent extravagances, qui la rendenc
fans doute fort ridicule. Mais en verité, il me femble que
ceux qu'ils attaﬂuent ainfi, ont donné d’aflez bonges mar-
ques de la juftefle de leur Efprit, pour ne leur pas attribuer
des vifions, & des chimeres , fi hors de fens & de com.-
préhenfion. |

Auffi, bien loin de cela, P'explication que Monfieur Def:
cartes donne luy-mefme 4 ce myftere, et fi naturelle & fi
fimple, & avec cela fi conforme 4 ce que la foy nous en-
feigne, au fentiment des Peres, & aux décifions des Con-
ciles ; & réfoult fi clairement Jes plus grandes difficultez
qui s’y rencontrent ; Que tout myitere de foy qu'ileft, la
raifon n'en eft point choquée, & ne trouve rien qui Peffa-
rouche ; Enforte qu'il feroit peut-eftre du bien de Eglife



P REF4C E

qu'elle fuft ferieufement examinée par ceux qui ont l'auto-
rité en main, & qui ont droit d’en juger. Car i une fois
elle eftoit receué, il feroit impoffible que toutes les hére-
fies ne rombaflent par terre ; & qu’il puft y avoir d’autre
croyance touchant ce myftere, que celle de 'Eglife Catho-
lique, Apoftolique & Romaine ; Deforte que ny limpa-
nation des Lutheriens, ny la figure des Calviniftes, ny toute
autre hérefie que ce puifle eftre , ne pourroit réfifter a la
force& 4 1a 3arté de cerre explication.

Cependant pour faire voir par quelque exemple que ce
n’eft pas temerairement qu'ils avancent ces choles ; & que
des princii:pes dont ils fe fervent on en peut tirer des confe-
quences fort juftes pour nous fortifier dans la foy, & pour
la conduite & le reglement de nos maeurs ; & qu'an con-
traire, de ceux de ces fefeurs de livres, on en peut tirer de
tout oppofees; E:renons pour exemple ce qui leseffarouche
le plus, & qui les fait tant crier contre Monfieur Defcartes:
& fa dodtrine, :

S'il eft vray, comme Monfieur Defcartes le prétend, que
I'effence de la Matiere, ou du Corps, confifte dans Ieften-
dug en longueur, largeur & profondeur , il weft pas diffi-
cile de comprendre que I'Ame de ’homme, ou ce principe
intericur qui eft en luy capable de penfer, eftune {ubftance:
diftincte du Corps. Car il eft vifible que l'eftendue, de
quelque maniere quon la congoive tailiée & remuée , ne
peut jamais ny raifonner , ny vouloir , ny mefine fentir ;
Ainfi, ce qui eft en nous qui penfe , eft neceffairement
une Subftance diftinguée du Corps. , :

Les cannoiffances, les volontez , les fentimens acuels,
font a&uellement des manieres d’eftre de quelque Subftap-
ce ; Or routes les divifions qui arrivent 4 la Mariere, ou 3
I'eftendu&, ne produifent en elle que des figures ; Et tous.
fes mouvemens, ne produifent autre chofe que des raports
de diftance; I'E engué n’eft pas capable d’autres modifica-
tions. Donc noftre penfée, noftre defir, nos fentimens de -
plaifir & de douleur, font des manieres d’Eftre d’une fubftan-
ce qui n’eft point corps;Donc 'Ame de 'hommeeft diftin-

8}
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guce du corps. Et cela pofé, voicy de quelle manieré I'on
peut démontrer qu’elle eft Immortelle. '
amais aucune fubftance ne s’aneantit par les forces or.
dinaires de la Nature ; car comme Ja Nature ne peut faire
quclque chofe de rien , auffi ne peut-elle réduire quelque
chofe 4 rien. | ,

Les manieres des Eftres peuvent s'aneantir, parexemple,
la rondeur d'un corps fe peut détruire 5 car ce qui eft rond
peut devenir quarré ; Mais cette rondeur n’eft pas un Eftre,
une Chofe, une Subftance ; ce n'eft qu’un raport d’égalité,
dans la diftance qui eft entre les parties qui terminent ce
Corps, & celle qui en eft le centre ; Ainfi ceraport chan-
geant, la rondeur n’eft plus ; mais la Subftance ne peut.
eltre réduite 4 rien.

Or parles raifons que je viensde dire, 'Ame n’eft point une
maniere d’eftredu corps ; Doncelle eftimmortelle. Erquo
?ue noftre corps fe diﬂeolve en une infinité de parties de dif-

crente nature, & que la conftru&ion de fes organes ferompe,
I’Ame ne confiftant point dans cette conftrudion, ny dans
aucune autre modification de la Matiere, il eft évident que
la diffolution , ny mefme I'andantiffement de la fubftance
du corps humain ( fupofé que cet andantiflement fuft veri-
table ) ne peut anéantir la fubftance de noftre Ame.

Voicy encore une autre preuve de 'immortalité de 'ame
fondée fur le mefme principe.

uoy que le corps humain ne puiffe eftre réduit 2
rien, a caufe que.c’eft une fubftance, il peur neanmoins
mourir, & toutes fes parties fe peuvent diffoudre , parce
que Peftendué fe peuc divifer. Or I'Ame eftant une {ubftan-
ce diftinguce de I'cftendué, elle ne peut eftre divifée ; car
on ne fcauroit divifer une penfée, undefir, un fentiment
de douleur & de plaifir, de mefme que 'on peut diviferun
quarré en deux ou en quatre triangles ; Donc la fubftance
de ’Ame eft indiffoluble , incorruptible, & par confequent
immortelle ; parce qu'elle n'a point d’eftendué.
~ Voila de veritables démonftrations , qui conyainquent
PEfprit de tout homme qui veut eftre attentif ; & aufquel-
lesil faut ferendre , ou renoncerala rajfon,
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Mais i, comme le prétendent ces auteurs inconnus, l'ef-
fence du corps confifte dans quelqu'autre chofe que dans
Peftendué , comment convaincront-ils les libertins; que
noftre Ame n'cft ny Matericlle ny Mortelle » Ils leur fod-
tiendront, que ce quelqu’autre chofe en quoyils difentque
confifte I'eflence du corps eft capable de penfer, & que la
fubftance qui penfe eft la mefme que celle qui eft eftendus.

ue s'ils leur nient ; ils leur feront voir que c’eft fans rai.
fon, puis que felon leur principe , le corps eftant autre
chofe que de l'eftendué, ils n'ont Ksoint d’idée diftinGe de
ce que ce peut-eftre ; Er qu’ainfi ils ne peuvent fcavoir, fi
cette chofe inconnué n'eft point capable de penfer. Ceux
qui ont tant {oit peu de difcernement peuvent voir ayfe-
ment les dangereufes confequences quifc peuvent titer dela.

C'eft pourquoy ceux qui font un crimed nos Philofophes,
de ce'qu’ils démontrent que 'eftendué n’eft point une ma-
niere d’cftre, mais I'effence mefme du Corps, ou de la Ma-
tiere , devroient penfer aux ficheufes confequences qu'on
peut tirer de leurs principes ; & ne pas renverfer la princi-

ale, ou mefme la feule démonftration que I'on peut avoir
de la diftindtion qui eftentre I'Ame & le Corps. Car enfin
la diftin&ion de ces deux parties de nous-mefines , prouvée
par des idées claires & diftin&es, comme I'ont fait nos Phi.
lofophes en pluficurs endroits , eft de toutesles veritez celle

-qui eft la plus féconde & la Flus neceflaire, foic R:ur la
Philofophie, foit pour la Théologie, foitauffi pourlaMorale
chreftienne.

Il eft donc bienimportant, lorsqu'il s’agitde eftabliff. -
ment de quelque principe, de prendre garde dencrienad-
mettre qui ne foit clair 4 Pefpric § c’eft la clarté qui nous

erfuade, qui nouns convainc , & qui nous affurede la verité;
Elns cela 'on ne peut saflurer de rien. Mais quand un
principe eft clair, toutes les conlequences le font auffi ; ’on
en voit ayfement la fuite & la liaifon ; Et comme les veri.
tez s’entreticnnent toutes , & qu’elles ne font point con-
traircs les ungs aux autres, 'on ne ﬁ;auroit tirer de conic-
quence contraire 3 la Religion, d'un Principeﬁqp_iﬂc& évi.

iij
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dent, Mais lors qu'un principe n’eft pas évident , qu'il eft
obfcur, qu'il ne porte aucune idée de foya Pefprit, & qu'il
a par confequent la vraye marque de la fauffere, il n'y a
rien de plus facile 4 ceux quifcavent tant foit pea P'art de
" raifonner,que d’en tirer des confequences contraires i la foy.
Deforte que sil eftoit permis de rendre fufpecte la foy des
autres hommes, par des confequences tirées des principes
dont ils font perfuadez ; comme il n’y a point d’homme
qui ne fe trompe en quelciue chofe , & quine prenne pour
vray ce qui ne Peft pas, il n’y en a point aufli que I'on ne
puft wraiter d’héretique. Etainfi, c’eft ouvrir Ja ported une
infinité de quereles & de difputes, que de haifler aux hom.
mes la liberté de rendre fufpete la foy de ceux quienma-
tiere de philofophie ne font pas de leur fentimenr. Auffije
ne puis comprendre, comment fir des confequences que
'on des-avoiie , on fe plaift de faire pafler pour héreti-
ques, des perfonnes qui font tres-fofimifes 4 PEglife, & 4
toutes ces deécifions. -

Chacun {cait que l'on doit diftinguer ]a Théologie d’avec
la Philofophie , les articles de noftre Foy d’avec les opi-
nions des Eommes, les veritez que Diea apprend 4 tous les
Chreftiens par une autorité vifible, de celles qu'il ne dé-
couvre qu'a quelques perfonnes en recompenfe de leur at-
tention & de leur travail. Des chofes qui dépendent de
principes fi differens ne doivent pas fais doute eftré’'con:
fondués. L'on ne doute point aufli qu’il ne faille faire fervir
les fciences humainesa la Religion, chacun endemeured’ac.
cord ; mais cela fe doit faire dans un efprit d= paix & de
charité, fans {e condamner les uns les antres , rant que 'on
convient des veritez que PEglife a décidées ; car C’eftainfi

ue la verité fe découvrira , & qu'adjoiitant de nouvelles .
gc'couvertes 4 celles des anciens, toures les {ciences fe per-
fe&tionneront de plus en plus. -

Mais l'imagination de la plus-part des hommes ne s'ac-
commode pas des nouvelles découvertes ; La nouveauté
des fentimens, mefme les plus avantageux a la Religion,
12s effraye ; Etils fe familiarifent facilement avec les prin.
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<cipes les plus faux, & les plus obfcurs, pourveu que quel-
que ancien les ait avancez. Et lors qu'ils {e font ainfi glmi_
liarifez avec ces principes, quelqu'obfcurs qu’ils foient, ils
les trouvent évidens , & les regardent comme tres-utiles
zuoy qu'ils foienctres dangereux. Ils s’accofitument mefme
1 bien , 4 dire & 4 écouter ce qu'ils me congoivent point,
& 1 fe défaire d'une difficulté réelle par une diftin@ion
imaginaire , qu'ils demeurent tofijours tres-fatisfaits de leurs
faufles idées , & ne fcauroient mefme fouffrir qu’on leur
parle un langage qui foit clair & diftin& : Semblables en
cela 4 ces perfonnes qui forrant d’un lieu obfcur apprehen-
dentlaJumiere, & ne peuvent la {upporter, s'imaginant qu'on
les aveugle, lors me(?ne que I'on tache de difliper les tene-
bres qui les environnent. :
Ainfi, quoy que Monfieur Rohault ait fait voir plufieurs
fois dans fes Confcrences publiques , par plufieurs juftes
raifonnemens & confequences, qu'il eft dangereux de fod-
tenir, par exemple, que les beftes ont une Ame plus noble
que le Corps ; cependant, comme cette opinion eft ancien.-
ne , & que la plus-part des hommes font accoitumez 4 12
croire ; & que celle qui luy eft contraire , & qui ne les
fait confiderer que comme des machines, a le cara&ere de
la nouveauté ; ceux qui jugent de la dureté des opinions,
Fll’itoﬂ: par la frayeur & la furprife qu’elles produifent dans
'imagination, que par-I'évidence & la lumiere qu’elles ré-
pandent dans I'efprit, ne manqueront pas de regarder cette
opinion des Cartefiens comme dangereufe ; Et ils con-
damneront bien plitoft ces Philofophes comme temeraires,
?u’ils neferontceux-14 mefmes qui fodtiennent que les beftes
ont capables de raifonner. o
Deld vient, que fi dans une compagnie, quelque per-
fonne un peu grave vient 4 dire d’un ton ferieux, ou plétoft
avec cet air que répand fur le vifage , l'imagination , lors
qu'elle eft furprife & effrayée par quelque chofe d’extraor-
dinaire § En wverité les Cartefiens font & étranges gens, ils fok-
sienncnt que les befies wons point d Ame y 1'apprenende fort gue
bien-2of? 1ls n'en difent antant de Lhomme § Cela feul fera fuffi.
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fant pour perfuader plufieurs perfonnes que cette opinion
eft dangereufe 5 il n'y a point de raifons qui puiffent em-
pefcher I’effet de ce difcours fur les imaginations foibles.
Et fi par hazard il ne fe trouve dans la compagnie quelque
efprit vif & enjoiié, qui en fafle voir leridicule, & quipar
un air fier & refolu ne raffure la compagniedela peurquon
luy aura faite, les Cartefiens auront beau fe tourmenter , ils
n'effaceront jamais par leurs raifonnemens 'impreflion qu’on
aura donnce d’enx & de leur do&trine. :

Cependant il n’y auroit rien de plus facile que de faire
voir Pextravagance de ce difcours, il n’y auroit fimplement
qu'a mettre la definition 4 la place du definy. Car fi par
exemple, quelquan difoit fericufement , Les Carsefrens fons
defiranges gens o ils difent que les befles ne penfent ny me fentent
poins y Lapprehende fort gue bien-toff ils n'en difemt antant de
Noss ; Certainement on fe mocqueroit d’une perfonne qui
avanceroit un tel difcours, & chacun jugeroitaylement que
fon apprehenfion feroit fort impertinente , & fort mal.fon-
dée. Car que les beftes foient rout ce que I'on voudra,
qu'clles penfent ou qu'elles rte penfent point, qu'elles fen-
tent ou qu'clles ne fentent point, cela ne prouve & ne con-
~ clud rien 4 noftre égard, & nw’empefche pas que nous ne
foyons ce que nous fommes , & que chacun ne foit con-
vaincu de {a propre penfce, & de fon propre fentiment...

Mais Ia plus-part des hommes ne font pas capables de
démefler les moindres equivoques ; principalement lors
que lcur imaginadon eft effrayée par I'idée de quelque
nouveaunté qu'on reprefente comme dangereufe. Qutre que
Pair, & les manieres avec lefquelles on dit les chofes , nous
})erfuadent fans peine, & fouvent mefmeavec plaifir; mais

a verité¢ ae fe découvre point fans quelque application
d’efprit, dont plus de la moiri¢ dumonde n’eft pascapable.

Mais je ne m'appercois pas que cette Préface eft déja fi
Jongue, que je crains mefme qu'elle nefoit ennuyeufe, &
cependant je n'ay encore rien dit de mon fujet, nayant
jufques icy Farlé que du titre qu’il porte; Cela pourtantne
s'eft pas fait fans raifon;Car yoyant queje n'avois que fort peu
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de chofes 4 dire. toychane le gorps de ce Livre , qui nean.-
moins eft affez gras,, j'ay.cxu quil ne luy falloit pas mercre
ude gefte quistuy fuft Jout & fulr difproportionnce ; Erpour
ayoir-de. la manere, je niefuis un peu eftendu fur les lodan-
ges de aureur ; foit pour laiffer 412 pofterité ce petit mo-
nument de fa gloire, foit pour deffendre fa perfonne & fa
do@rine desinfultes de fes dayieux. ‘

Je viens mainténant 2 mon fujet ; dont jen'ay que deux
mots 4 dire.

.- Ce Livre n’eft autre chofe quun Riecueil de plufieurs diffe-
rent Traitez de Mathematique , que Monfieur R ohault avoit
cofirume d’enfeigner 4 -ceux qu lay fefoient 'honneur de
vouloir bien I'avoir pour Maiftre. 1l n'eft pas neceflzire que
je les défigne tous icy par leur nom, puis que cela fe verra
cy-aprés par la Table ; Je puis dire feulement, que bien que
ceésTraitez foient tres communs, les chofes y font rouchées
d’une maniere quin’eft pascommune. Car Monfieur R ohaule
avoit cela de particulier, que ne s’eftant jamais-appliqué a.
beaucoup approfondir ces parties de Mathematiques, qui
eftant d’une trop grande & trop profonde {péculation, &
abftraction , font de peu d’ufage parmy le monde ( quoy

“ que fans doute ce foient pourrant celles qui font davantage
paroiftre la grandeur de PEfprit humain , & jufques ol peut
aller fa capacité & fon cftendué ) mais s'eftant uniquemegit
artaché a celles qui entrent plus dans le commerce deshom..
mes, & dent.il eft pre{que impoflible de fe pouvoir pafler;
Aufli s'eftoit-il e udiz a les bien comprendre, & parti-
> calierement 4 trouver des manieres propres a les faire bien
€ONCevoir aux autres. .
- Ceft ce que }e me promets que Fon reconnoiftra facile-
remnent icy, par les expreffions iim les & propres dont il fe
fervoit pourdesdonnera entendred fesauditeurs. Aufli,quoy
que les divers Traitez qui font contenus dans ce Livre{oient
- dans les mains de plufieurs ; neanmoins 1’on trouvera bien
de la difference entre cesmefmes Traitez, tels qu'ils fonticy,
& leurs copies , ou pour mieux dire leurs premiers crayons;
Car. on ne les donae pas icy fimplementcomume il les don-
' ﬁ :

~
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néit l]uy_-meﬁné e les y mais comme il les leur ex-
liquoit dans fes legonspattidulieres. ~Stbien.que-ceux qui
véhdrent (e rendre tant™{oit pea artentifs, pourront ayfe.
ment deux-mefimes , & fafs aurre maiftre que efprit de
Monfieur Rohault qui y regne par tout, eatendre tout ce
ui eft contenu dans ce-gros Livre, . ¢ e
efpere aprés cela que chatuntrouvera que ge Livre ne
{era pas d’une mediocreutilitépourle public, puis que tou.-
tes fortes de perfonnesy pourront trouver dequoy s'inftruire,
Les jeunes Gentils-homines y pourront appeendre les pre.
miers Elemens de 1a Géometrie ¢ puis pafler de ld aux For. -
tifications ; ol ils verroneles differentes manieres de fortifier
les places, tarit ‘regulieresqu'irregulieres , les avantages qu’jl
y faut m¢nager, leségards qu'il fauravoir i toutesles chofes
du dedans & du dehors ; ils verront , entre ces.differentes -
smarvieres,, qielles font les plus parfaites, en. quoy elles le
font, pourquoy ellesne le font'pas totijours, & quand Fune
doit eftre préferéed autre. Maisilsy apprendronvaudi, que
1a maniere d'attaquer d’avjourd’huy ; les grandes suines que
font les bombes , lescarcafles , 8 lecanon ; & furtout que I3 -
vigueur, & la generofité extraordinaige denos Generaux, de:.:
~nos Capitaines, & de noés §oldats , fait: qu'il n'y.2 plus e
placesjmprenables. - | Comt T
Ceux qui voudront-fe denner au Megoce ou aux affaires,
& y agir en gens de'bien & d’honneur, y pourroat appren.-
dre 4 %)ien tenir leurs livres, 8 -dreffer leuss comptes 4 ne
fe point laiffer tromper, & 4 ne point auffi tromper les au-
tres, par quelque erreur-de-caleul; ouimprevevt, ou mali.
cieufe ; Car ce n’eft pasd’aujourd’huy que l'on feair,que pour
faite une grande fortune & s’enrichir sux-dépens-gaumxy,
il ne faut voir les chofes gu¥ demy, & non pasvoirfi clair; -
Une: confcience bien €clairée eft un: obftacle invincible &
impenetrable au mal. R s
Les Artifans pourront aufli par le moyen desMéchanigues
fe former eux-mefmes Pefprit, & ferendre capables debien
exercer leurs Arts ; & s'ils ont un peude génie & d’in-
duftrie, cela leur ouyrira Lefprit pour inventer dg nouvelles
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Machines, fabriquer de nouveaux-Inftrumens, & faciliter
ainfi les moyens d’executer leuss-Ouvrages. '-
Je nay plus qu'une chofe 4 faire obferver, quieft, qu'ayant
tiché de mertre chaque Traité dans I'ordre & dansle rang .
ou il doiteftre, il eft arrivé neanrioins quae celiy qui devioit
eftre le premier, eft-icy le dernier. Dequoy.je -g'ay point
dautre raifond rendrey finoa que comme c’e({zit celuy ot
Monfeur Rohaulr S'eftoit le moins eftendu & expliqué, &
par confequent o il avoit laiffé plus de chofes, au ?oin de
celuy-qui pourroit. un jour travailler 1 le nierire o éltatide
fire au jour, je l'ay defervé pour le dernier, afin de
me-donmer le lofir d'y pouvoir bien penfer, tandis qu’on
imigrimeroit les autres Traitez 3 Mais il n'y-.a-rien de plus
lf:cup, que de paffer pardeflus Ies autres, & delirece Traitd. -
Je msemier . . &

81 je:ne m'eftois point déja trop eftcdu, j¢ pourrois'iey
faize remarquer [es grands avantages qae I'on peut tirer des
Mathematiques , & particulierement de la Géometrie ¢
Ceftoitmefme le prémier deffein que je'm’eftois propof€,
afin de denner quélquc”eftendus 4 “cétie Préfice, & me
foumir de la matiere dequoy pouvoirproportionner la tefte
dese Livre avec le refte du corps ; Mais ayant depuis con-
fideré qu'il eftoit impoxtantdeﬂﬂ&:ﬁlﬂchMoﬁﬁénr'Rohault,
& moy dvecluy, des reproches qui nous eftoient faits par
ceuxyuife donnoient 2 liberté de rendre publiquemerit
fufpedte la foy du Maiftre & dés Difdiplgs,, pir les mauvai-
{es confequences qu'ils tiroient de leurs principes , cela m'a
fait changer de deffein,& m’a determiné 4 celuy que jay pris:
Si j'y aybien od mal réiifli je laiffe X chadui(d ea juger. Mais
au motns je puis affurer avec fincerité, que ce n'cft quele
defir-de deffendre la verité, & de repoufler la calontnie,
en fefant connoiftredn pusetédd ketit Fay & deleur Dodri-
mpe, qui me l'a fait entreprendse. - : P

- -

«fe L o o .
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DEUCLIDE -
LIVRE PREMIER a

) N ne peut pas douter quil n’y ait des
@8l Eftres ctendus en longueur , largeur, &
profondeur ; Et ceft ce quon appelle
Corps ou Solide. - :
i En cxaminant en particulier un de ces
gl Corps, comme celuy qui
eft icy reprefenté , qui
reflemble 4 un dé 4 joiier, il eft cer-
tain que l'on y reconnoift un Deflus, un
Deflous, un Devant, un Derriere , & des
Coftez. _

Puis ne confiderant que le Deflus de
ce Corps , on peut a((Ilurer , fans craindre de fe trom.
per, quil a de la longueur & de la largeur , & point du .
tout de profondeur ; Et Left ce quon appelle Superficie ou
Sarface. )

Enfuite | confiderant l'une des extremitez de cette fu-
perficie, 'on n’y remarque que de la longucurAfans lar-

175\
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geur gy profondeur; Et c’eft ce qu'on appelle une Zigne.

Enfin , confiderant l'extremité de l'une de ces lignes,
on reconnoift que c’eft une chofe qui n'a ny longueur,
ny largeur, ny profondeur; & c’eft ce quon appelle «n:
Poins.

Ainfi, il eft indubitable qu’il y a des Superficies, des Li-

nes, & des Points; mais il eft certain aufli que c’eft feu-
ement par la penfée que les points font feparez des li-
gnes, les lignes des fu‘Perﬁcies ,& les fuperficies des corps,.
ou folides ; Ce qu’il fuflit de remarquer icy pour établir-
le fondement & la verité des définitions i{;ivantes.
~ Maisauparavant, comme dans les Sciences dont nousavons
i traiter , on ne doit rien avancer qui ne foit clair 3 I'efl.
rrit, & qui ne foit fond¢ en preuves, & que fouvent pour
a preuve des propofitions quon examine, on fe fert de
Definitions, de Demandes,d’Axiomes, de Theorémes, de-
Problémes, de Lemmes, & de Corollaires, il eft bon d’ex-
pliquer icy ce que I'on entend par ces termes.

Definition , eft une explication claire & précife de la
fignification des mots, ou des chofes que les mots figni-
fient, ‘

Demande, eft une propofition, qui eftant claire & cer-
taine , eft fupofée vraye, pour n'eftre pas obligé de la-dé-
montrer. |

Axiome, eft une propofitionr fi évidente d’elle-mefme,
?ue Pefprit n’en peut douter, & qui pour cela n’a pas be-
oin de preuve.

Theoréme , eft une propofition qui contient quelque
proprieté i démontrer. ,

- Probléme , eft une propofition qui contient la preuve de
quelque chofe qui eftoit 4 faire, ou 4 trouver.

Lemme, eft une propofition qui neft mife au lieu o

+ elle eft, que pour fervir de preuve i dautres qui fuivent.

'Corollaire,, eft une propofition qui fuit d’une autre qu'on

vient de prouver,



LIVRE PREMIER, 3
DEFINITIONSG.

1. Un Point, eft ce qui n’a ny longueur, ny largeur, ny
profondeur; & qui par confequent n’a ny étendué, ny par-
ties, i

2. Une Ligne, eft une étendué en longueur, fans largeur
ny profondeur. :

3. Les Extremitez d’une Ligne, font les points qui la ter.
minent. .

4. Une Ligne Droite, eft une ligne qui a toutes fes par.
ties également pofées entre fes extremitez ; enforte que
Pune ne s’éleve & ne sabaiffe point plus que l'autre.

Par exemple, la ligne AB eft une ligne & B
droite, par ce qu‘el.%e a toutes fes parties o
tellement pofées entre fes extremitez A, & B, que pas une
n’eft plus élevée, ny plus abaiffée que l'aurre.

s. Une Ligne Courbe, eft une ligne qui n’a pas toutes fes
parties également pofces entre fes extremitez.

Par exemple , la ligne CD eft une ligne courbe ; parce
qu'elle 2 quelques-unes de fes parties,
comme E, & F, qui ne font pas égale-g\}\./n
ment pofées entre fes extremitez , & B -
dont Pune s’eleve ou s'abaiffe plus que Fautre,

6. Une Superficie, ouSurface, eftune

tendui en longueur & largeur, fans 4 B
profondeur. ‘
Par exemple, I'étendug qui eft ren- c

ferinée entre les lignes AB, BC, CD, ,
& DA, eft une fuperficie, parce quelle 2 de la longueur
&de la largeur, & quelle n’a point de profondeur. -

7. Les Extremitez d’une Superficie, font les lignes dontel-
le eft bornée. . |
8. Une Superficie Plane, ou unPlan, eft une fuperficie qui
@ toutes {cs parties également pofées entre fes extremitez;
en forte que I'une ne s’éleve & ne¢ s'abaiffe point plus que
Pautre, comme icy ABCD. ,

Ajj
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9 Une Superficic Coufbe , eft une fuperficie qui n’a pas
toutes fes parties également pofées entre fes extremitez;
& dont l'une s’éleve ou sabaiffe plus que l'autre.

10. Une Superficie Convexe , eﬁ une fuperficie courbe,
confiderée du cofté qu'elle s’cleve.

n. Une Superficie Concave , eft une fuperficie courbe,
confiderée du cofté quelle s’enfonce ou s’abaiffe.

Ainfi, la {uperficie d’un globe eft une fuperficie courbe;

laquelle confiderée par le dehors eft convexe , & confide- .
rée par le dedans eft concave.
12. Des Lignes Paralleles ,font des lignes droittes qui font
fur un mefme plan, & qui eftant prolongées de part &
d’autre a Pinfiny , ne fe rencontrent jamais, & fon: tod--
jours égalemenc diftantes.

Par exemple, les li%nes AB, CD, font 4. B
paralleles, par ce quelles font fur un mef-
me planr, & qu'eftant prolongées de part © D

& d’aurre 4 P'infiny, elles ne fe rencontrcront jamais, &
feront totjours également diftantes. :
13. Le Terme, eft extremité de quelque grandeur.
14. Une Figure , eft ce qui eft environné de termes..
15. Un Cercle, eft une figure plane, bornée d’une feule
ligne courbe , qu'on nomme circonference, au dedans de
laquelle il y a un point , quon nomme centre, duquel
toutes les lignes droites menees 4 la circonference font éga-
les entr’elles, :
" Par exemple, la figure ACE eft un
cercle , parce que ceft une figure
~ plane, qui eft bornée d’une feule li-
§ne courbe , 4 fcavoir AEC, & quau
edans il y a un point, a fcavoir F,
duquel routes les lignes droites, com-
me FA, FC, FE, qui font menées
d la circonference , font égales en-
tr'elles.
6. LeDiametre d’'un Cercle, eft une ligne droitte qui paf-
fe par le centre, & qui fe termine de part & d’autre a.la
circonference, |
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Par exemple, au cercle ADBE, la

ligne droite AB, eft un diametre, =

parce quelle paffe par le centre C,

& que fes extremitez A, & B, fe ter-

minent de part & d’autred la circon- A < »
ference. /
17. Un Arc de Cercle, eft une partie _

de la circonference d’un cercle, com- D

me BE. )

Si la circonference d’un cercle eft divifée en 360. parties
égales , chacune de ces parties s'appelle Degré , dont la
6o. partie s'appelle Minute, &c. -
18. Un Demy Cercle, eft une figure comprife du diametre-
du cercle, & de la moitié dela circonference, comme AEB.
19. Un Angle, eft Iinclinaifon de deux lignes qui fe ren-
contrent en un point non dire¢tement ; ou pour micux di-.
re, c’eft I'efpace qui eft compris entre deux lignes ainfi
inclinées.

Ainfi, les lignes BA, CA, qui font inclinées I'une vers:
Fautre, & qui fe rencontrent non dire&ement au point A,
forment ce qu'on appelle un angle,

20. LesCoftezd’un Angle, font

les lignes qui forment I'angle. A A

21. La Pointe , ou le Sommet

d’un Angle, eft le point ou fe

rencontrent les deux coftez de
I'angle.

‘L'on défigne quelquefois un |

angle par une feule lettre,que @ € B C B C
Pon met au fommer; & quelquefois par trois, & alors
celle quimarque le fommet fe doit mettre au milieu; Ainfi,
pour défigner par trois lettres I'angle A, l'on dit Iangle
BAC, ou bien I'angle CAB.

22 Un Angle Re&iligne, eft un angle compris de deux li-
gnes droites. ‘
23. Un Angle Curviligne, eft un angle compris de deux li-
gues courbes,
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24. Un Angle Mixte, eft un angle compris d’une ligne
droite & d‘une ligne courbe ; comme on. peut voir en la
_ figure precedente,

Comme 'angle rediligne eft d’un plus grand ufage que
les deux autres, c’eft de luy que I'on entendra parTer cy-
apres, lors qu'on parlera fimplement d’un angle, fans en
défigner I'efpece. _
25. LaQuantité oula Grandeur d'un Angle, eft le nombre
des degrez que contient I'arc que fes coftez comprenncnt,
d'un cercle qui a fon fommet pour centre.

Et ainfi, pour déterminer la quantit¢ ou la grandeur
d’un angle, 1l ne faut que décrire un cercle dont le fom-
met de langle foit le centre puis il faut {cavoir combien
de degrez contient I'arc de ce cercle compris entre fes deux.
coftez , & le nombre de ces degrez en determinera la

randeur. :

D’otr il fuit quun angle eft d’autant plus grand, que
cet arc comprend un plus grand nombre ge degrez.
26. Une Ligne Perpendiculaire, eft une ligne droitte, qui
tombant {ur une autre ligne droirte, fait de parr & d’autre
des angles ¢gaux.
. Ainfi, la ligne AB eft perpendicu.-
laire 4 la ligne CD ; parce qu'elle tom -
be de telle forte fur cette ligne, qu'el-
~ le fait les angles ABC, & ABD cgaux
entr'eux,

uand une ligne droitte tombe 4

Pextremité d’'une autre ligne droite, © B D
elle ne laifle pas de luy eftre perpen-
diculaire, fi cette autre ligne eftant prolongée, elle fait
avec elle des angles de part & d'autre ¢gaux entr'eux.

Si une ligne eft perpendiculaire 4 une autre , cetteautre
reciproquement luy eft aufli perpendiculaire ; ainfi, les deux
lignes AB, CD, font perpendiculaires J'une 4 lautre.
27. Un Angle Droit, eft un angle compris de deux lignes
%ges perpendiculaires l'ame a l'autre ; comme l'angle

A
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18. Un Angle Obtus,

eft un angle plus grand & E o
qu'un droit, commel'an. :
gle DEF. .
29. Un Angle Aigu,eft B~ C F H I
un angle plus petit quun droit, comme I'angle GHI.
30. Une Fi‘gure Redailigne , eft unefigure comprife ou bor-
née de plufieurs lignes droittes; Et c'eft de celle-ld feule,
& du cercle, dont il eft parle dans ces Elemens.
31. LesCoftez d’unc Figure Redtiligne , fontles lignes droit-
tes dont elle eft bornée.
32. Un Triangle , eft une figure comprife de trois lignes
droittes ,, comme ABC.

Le Trianﬁle confideréfe- -

2 X
fon fes Coftez,fe divife en \ '
trois efpeces , {gavoir, en -
Triangle Equilateral , en £ 2 L L %

Ifofcele , & en Scalene.
33. Un Triangle Equilateral | eft un triangle quiafes trois
coftez égaux, comme ABC.
34. Un Triangle Hofcele, eft un triangle qui a deax de fes
coftez égaux, comme DEF. | _
35. Un Triangle Scalene, eft un triangle qui a fes trois
coftez inégaux , comme GHI. _
Le Triangle confideré felon fes angles, fe divife auffi en
trois efpeces, {eavoir, en triangle ReGtangle , en Ambligo-
ne, & en Oxigone. ' a
36. Un Triangle Rec- E

tangle, eft un triangle 4 B
qui a un angle droit, l\ /\ /\
comme ABC. A
37. Un Triangle Am. B €D . Fa K

bligone , ou obtuf-angle, eft un triangle qui 2 un angle
obtus, comme DEF.

28. UnTriangle Oxigone, ouaigu-angle, eft unr triangle que
a les trois angles aigus , comme GHI.

39. La Baze d’un Triangle, eft le cofté qui fodtient l'an-

/
[
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gle que font fes deux autres coftez.

- Ainfi, en tout triangle, chaque cofté peuteftre confide-
ré comme la baze ; Cleft ainfi que la baze d’un triangle
re¢tangle eft le cofté qui fodtient I'angle droit.

40. Un Parallelogramme, eft une figure comprife ou bor-
née de quatre lignes droittes, dont lescoftez oppofez font

paralleles.
- Ainfi ] les figures
qui font icy mar- A 3 A —-D
guées ABCD, font
es parallelogram. T 2.

mes , par ce que

chacune eft com-

prife de quatre li- C D )
nes droictes , dont

es coftez oppofez,

comme AB, CD,

A ,
font paralleles, A D
Il'y 2 quatze for. \ 4 \
tes de Parallelo- B D
rammes , {cavoir, ’
e Quarré, le Rec- P B c

U

' ,tar%ﬁ: (ou le quar.
ré long ) le Rhom-

"be, & le Rhomboide.
41. Un Quarré, eftun parallelogramme, qui a les quatre
coftez égaux, & les quatreangles droits,comme ABCD. 1.
42. Un Re&angle , ou un quarré long , eft un parallelo-
gramme, qui a%es quatre angles droits, & les coftez op-

ofez égaux entr'eux , comme ABCD. 3.
43. Un Rhombe, eftun parallelogramme, qui a les qua-
tre coftez égaux , & les angles oppofez ¢gaux entr'eux,
comme ABCD. 3.
44. Un Rhomboide, eft un parallelogramme, qui a les
coftez & les angles oppofez égaux entr'eux, comme
ABCD. 4. ‘
45. La Diagonale, ou le Diametre, d'un Parallelogram.
' me,

ol
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me, eft une Ligne droite, tirée de I'un des Angles de ce
Parallelogramme, 4 celuy qui luy eft oppofé. :

Ainfi la Ligne AC, eft la Diago. , " D
nale ou le Diametre du Parallelo-
gramme ABCD. ' F E G
46. Les Parallelogrammes 4 I'en-
tour du Diametre d’un autre Paral.
lelegramme, ce font deux Paralle-
logrammes, dont les Diagonales,pri- 2 1 ¢
fes chacune a part, font partic de ce Diametre, & prifes
enfemble, font le Diametre Total.

Ainfi les Parallelogrammes AFEH, & EICG, font des
Parallelogrammes qui font allentour du Diametre du Pa-
rall¢logramme ABCD; parce que leurs Diagonales AE,
EC, prifes chacune 4 part, font partie du Diametre AC,
& prifes enfemble font ce Diametre Total. |
47. Les Supplémens des Parallelogrammes qui font al-
~ lentour du Diametre d'unautre Parallelogramme, ce font

deux Parallelogrammes, par lefquels ce Diametre ne paf-
e point, & qui avecles Xeux autres qui font allentour du

Diametre, compofent cet autre Parallelogramme Total,
Comme font icy les Parallelogrammes FBIE ,EHDG, lef-
quels avec ceux qui font allentour du Diamerttre font le
Parallelogramme Total ABCD. -

48. Un gl"ralr;ech:, eft une Figure comprife de quatre Li-
gnes droittes , dont les coftez op- B

pofez , ou pour le moins deux de
ces coftez, ne font point Paralleles;
Comme ABCD eft un Trapeze; par-
ce que fes deux coftez oppofez AD, |

BC, ne font point Paralleles. \ e ¢
Et ainfi un Trapeze eft une Figure de quatre coftez,
qui neft point Parallelogramme,

DEMANDES.

1. Que d’un Point donné 4 un autre Point donné lon
Bl l : B
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puifle mener une Ligne droitte,

2. Que l'on puiffe Prolonger tant que l'on voudra une
Ligne droitte donnee & terminée,

3. Que l'on puiffe décrire un Cercle de quelque Centre
& de quelque Intervalle que ce foit. 4

4. Que toute Grandeur donnge puiffe eftre augmentée
ou diminuée,

AXIOMES.

r. Les Grandeurs ¢gales 4 une mefme Grandeur font éga-
les entr'elles. _
Ainfi les Lignes AB, EF, qui font chacune égales i la
Ligne CD, font égales entr'elles. A
2. Si a des Grandeurs €gales on adjofite ¢
des Grandeurs ¢€gales , %es Tous feront £
€gaux. ,.
. Si de Grandeurs égales on retranche des Grandeurs
égales , les Reftes feront égaux.

. 8i a des Grandeurs inégales on adjotite des Grandeurs
g ales, les Tous feront inégaux.

Si de Grandeurs inégales on retranche des Grandeur
dgales, les Reftes feront inégaux. :
6. Les Grandeurs qui font doubles, ou triples, ou qua-
druples &c. d’une mefme Grandeur , ou de Grandeurs
¢gales , font égales entr’clles.

7. Les Grandeurs qui font moitié, ou tiers, on quart &c.
d’'une mefme Grandeur, ou de Grandeurs égales, font é-
gales entrelles.

8. Les Grandeurs qui conviennent enfemble , font égales
entr’elles.

Cleft a dire, par exemple, que fi deux Grandeurs eftant
mifes I'une fur l'autre , {e peuvent tellement ajufter, que
Fune n’excede point Fautre , mais la couvre précifement,
ces deux Grangeurs font égales entr'elles.

9. Le Tout eft égal 4 toutes fes parties prifes enfemble.
so. Le Tout eft plus grand quune de fes parties.

Im 9w
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1. Les Angles droits font égaux entr'cux. '
12. Deux Lignes droites n’enferment roint un efpace.
13. Sideux Lignes droites fe coupent I'une 'autre , elles
fe couperont en un Point. _
14. Si deux Lignes droites fe rencontrent non dire&e-
ment en un Point, eftant prolongées, elles fe couperont
I'une P'autre en ce mefme Point.
15. Si a des Grandeurs €galcs, on adjodtedes Grandeurs
inégales, I'excez des Toutes fera le mefme que I'excez des

Adjotitées. , :
Ainfi, fi I'onfuppofe que les Lignes AB, A B &
CD, font égales, & quon leur adjoiite ¢ DF

les Lignes in¢gales BE , DF, 'excez dont ‘
Ja Toute AE ; furpaflera la Toute CF, fera égala I'excez,
dont ’Adjoiitée BE , furpafle I’Adjotitée DF,

16. Si a des Grandeurs incgales on adjoiite des Gran-
deurs égales, I'excez des Toutes fera le mefme que 'excez
des premicres.

Ainfi, fi I’on fuppofe que les Lignes A . B E
AB, CD, font inégales, & qu'on leur ¢ D g
adjoiite les Lignes ¢gales BE, DF, I'ex.” - "
cez dont la Toute AE, furpaflera la Toute CF, fera le
‘mefme que celuy dont AB, furpaffc CD.

17. Si de Grandeurs égales on retranche des Grandeurs
inégales, I'excez des Grandeurs qui reftent , fera égal i
Pexcez des grandeurs retranchées. '

Ainfi, fi lon fuppofe que les LignesAB ,5 = B
CD, font égales., & quion en retranche ¢ ¥
les parties incgales AE, CF,l'excez dome D
ke refte FD, furpaflera lerefte EB, fera égal 4 I'excez donc
AE, furpafle CF. .

18. Si de Grandeurs inegales, on retranche des Gran-
deurs égales, 'excez des Reftes fera Ie mefme que lexcez
des Toutes.

Ainfi, fi l'on fuppofe que les LignesAB, A _E B

CD, font inegales, & qu'on en retranche b
les parties égﬁ:s AE, CF, I'excez dontle © D
Bij
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Refte EB, furpaflera le Refte FD, fera le mefine que celwy
dont la Toute AB, furpaffe la Toute CD.
19. Si une Grandeur eft double d’une autre, & I'Adjoii-
tée de I’Adjodtée, le Tout fera double du Tour.
Ainfi, fi aune Ligne de 8. pieds,qui eft double d’une
Ligne de 4. pieds, l'on adjoute une Ligne de 4. pieds
ui eft double d’une Ligne de 2. pieds, leTout 12. pie &
era double duTout 6. pieds. , ’
20. Si une Grandeur eft double d’une autre, & la Retran-
chée de la Retranchée, le Refte fera double du Refte. -
Ainfi, une Ligne de 12. pieds
eftant double c%’une Ligne de N 2
6. pieds , fi lon retranche 4. - 8 - +
pieds de la plus grande, & 2. pieds de la plus petite, les 8,
pieds qui refteront en l'une,ferom doubles des 4. qui ref-

3

teront ¢n lautre,
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PROPOSITION I
PROBLEME I

Suy une Ligne droite donnée @~ terminée , décrire un
| Triangle Equilateral.

] E fuppofe' que 'on donne la ligne droite

t g ‘é AB | qui eft terminée; & je propofe de dé-
v ’7,,/ crire fur cette Ligne un Triangle Equilate.

’}Q;; ral. Pour le faire. ’

EEE ™ Décrivez du centre A , & de I'Intervalle

AB, le Cercle CBD ; dé-

crivez aufli du Centre B,
& de I'Intervalle BA, le
Cercle DAC ; ce Cercle
coupera l'autre aux deux
points C, & D ; del'un
de ces points,par exemple
de C, menez les deux Li-
gnes droites CA, CB;
Ces deux Lignes avec la '
Ligne AB, feront un Triangle ; & je dis que ce Triangle
fera Equilateral. Pour le prouver. '-
La Ligne AB, & la Ligne AC, font les rayons du Cer-
cle CBD;donc ellesfont égales entr’elles; De mefme, la Li-
€ BA; & la Ligne BC, font lesrayons du Cercle DAC,
onc elles font aufli égales entrelles ; Par confequent la
B ii -
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Ligne AC, & la Ligne BC, qui font €gales 4 une mefme,
i (%Zvoir AB, font égales entr’elles, par le premier Axio-
me. Ainfi le Triangle ABC, qui eft décrit fur la Ligne
droite donnée AB, eft Equilateral ; ce qu'il falloit faire,.
& démonftrer.

'Rgmarque. . , LoL

Pratique de cetre propofition. Ouvrez le compas de
IIntervalle AB; puis des points A, &
B, comme Centres, décrivez deux
Arcs de Cercle,qui s’entrecoupent au
A{oint C, & menez du DPoint C, les

ignes droites CA, CB, & le Triangle
ABC, fera Equilateral.

S A B
PROPOSITION ILI
PROBLEME 717

D'un Point douné mener une Ligne droite égale 3 une
Ligne dyoite dounée. :

E fuppofe que I'on donne le point A, & laLigne droitte
JBC; & je propofe detirer du Point A, une Ligac droit.
tc égale d la Ligne BC. Pour lefaire. §
~ Del’une ‘

des extre-
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I'Intervalle BC, décrivez le Cercle CG ; puisduPoint A,
au point B, menez la Ligne droicte AB; décrivez enfuite
fur cette Ligne, par la Propofition précedente, le Trian-
gle Equilateral ABD ;prolongez apres cela le cofté DB,
jufqu’i ce qu'il rencontre la circonference du Cercle CG,
enquelque point, comme G ; prolongez auflila Ligne DA,
indefiniment vers E ; enfin da Centre D, & de I'lnterval-
DG, décrivez le Cercle GL ; ce Cercle coupera la Ligne
indefinic DE , en quelque point, comme L ; cela eftant,
je dis que la Ligne AL, qui part du Point donné A, eft
égale 4 la Ligne droitte donnée BC ; Pour le prouver.
. La Ligne DL, & la Ligne DG, font les rayons du
Cercle GL ; donc elles font égales entr’elles ; mnaintenant
fi de ces deux Lignes on retranche les parties DA, DB,
qui font égales, parce que ce fontles coftez d’un Trian-
gle equilateral, les reftes AL, & BG, feront égaux en-
tr'eux, par le 3. Ax*Drailleurs, la Ligne BC, & la Ligne
BG, font les rayons du Cercle CG ; done elles font auffi
égales entr’elles; Par confequentla Ligne AL, & la Ligne
BC, qui font€gales 4 une mefme, 4 {gavoir BG, font éga.
les entrelles, par le 1. Ax. Nous avons donc d'un Point
donné mené une Ligne droite, égale 4 une Ligne droi~
ge donnce ; ce quil falloit faire & démonttrer.

Remarque,
. Pratique de cette propofitior. 1 faut prendre avec le
compas la grandeur de la Ligne donnée, puis le tranf-

portant au point donné , y mener une Ligne €gale 4 fon
ouverture, SO ‘

g
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PROPOSITION IIL
PROBLEME 111

Denx Lignes dyoittes inegales eftant données retvancher
de la plus grande une partie égale a la plus petite.

donnees, & que AB, foit la plus grande; & je propofe
e retrancher de AB, une partie égalea C;Pour le faire.
De l'une des extremitez de la Ligne AB, par exemple
du Point A, menez par la propofinon precedentela Ligne
droitte AD, qui feit €gale & C; puis du centte A, & de
PIntervalle AD, décrivez le Cercle DEF ; ce Cercle cou-
pera la Ligne AB, au Point E  cehh F
eftant,je dis que la partie AE, qui eft,
retranchce de AB, eft égale 3 C;
Pour le prouver. , c
La Ligne AE, & la Ligne AD, font /
les rayons du Cercle DEF; donc elles \
fontégales entr'elles; maisla Ligne AD, PTE
ar la conftru&tion,eft egale i la Li-
gne C ; donc la Ligne AE, qui eft
€gale 4 la Ligne AD, eft aufli égale B
a la Ligne C, par le premier Axiome; ce qu'il falloit f&i.
re & démonftrer. _

JE fuppofe que les deux Lignes dreittes AB, & C, foienct

A

Remarqne.

Pratique de cette Propofition. Il faut prendre avec le
Compas la grandeur de 1a plus-petite, & la retrancher
de la plus grande, -

PROPOSITION
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PROPOSITION IV.
THEOREME I *

Si dewx Triangles ont denx CoStez éganx 2 deux
Coftez,, chacun au fien, € I Angle compris de ces
denx Coftez égal a I Angle ; la Baze féra égule & Ia
Baze 5 les deux autres Angles feront éganx aux deux
autres Angles , chacun au fien ; & tout le Triangle
JSéra égel , a sout le Triangle,

YE fuppofe que dans les deux Triangles ABC, DEF,
le Cofté AB foit égal au Cofté DE, le Cofté AC au

Cofte DF, & que I’Angle

A&, compris des deux Coftez

A D
AB, AC, foit égal 4 I'An. . :
gle D, compris des deux / .
Coftez DE,DF;Cela étant,
je dis que la Baze BC, eft |
€gale 2 la Baze EF ; que
FAngle B, eft égal a ’An-

gle E; ’Angle Cil’Angle 8 C E F
F; & enfin que tour -le Triangle ABC, eft égal a tour
le Triangle DEF ; Pourle prouver.

Tranfportez par penfée le Triangle DEF, fur le Trian-
le ABC, en forte que vous faffiez tomber le Cofté DE
ur le Cofté AB, & les extremitez D, & E , fur les extre-

mitez A, & B; ce qui fe Yﬂeut faire,, puifque ces deux Li-
nes font fuppofées égales. Enfuite dequoy,. puis que
_ PAngle D, eﬁ c'gal alAngle A, Pan-fuppoﬁtion, il sen-
fuit que le Cofte DF, tombera fur le cofté AC; & puis
que [a Ligne DF, eft fuppofée égale 4 la Ligne AC, il
s'enfuit que Pextremité F , tombera fur Pextremité C ;ainfi
JesPoints E,& F, qui font les extremitez de la Baze EF,
| C
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tombant furles points B & C, quifont les extremitez de la
Baze BC, il s'enfuit que la Baze EF, tombera fur la Baze
BC, par la 4. Défin. & par confequent ces deux Lignes,qui
conviennent enfemble, font égales entr'elles, ar%e 8. Ax.
Drailleurs, fuis que I'Angle E, convientavec Y’Angle B, il
s'enfuitqu’il luy eft égal; & puis que ’Angle F, convient
avec l’An%le C, il senfuit auffi qu'il luy eft égal ;" & enfin
uis que le Triangle DEF, convient avec le Triangle
ABC, il s'enfuit que ces deux Triangles font aufli égaux
entr'eux, par le huitiéme Axiome; Quieft tout ce qu'il
falloit demonftrer, '

PROPOSITION V.
THEOREME II

Si un Triangle est Ifofcele, les Angles Jur la Baze font
égaux entr'eux ; @) [és Coftez eStant prolongez , les
Angles fous la Baze féront asfi égaux entr' enx.

E fuppofe que le Triangle ABC, foit Iofcele, & que

fes Coftez AB, AC, foient égaux ; cela eftant, je dis
remierement que les Angles ABC, & ACB, qui font fur
a Baze BC, font égaux entr'eux ; Pour le prouver.

Prolongezle cofté AC, autant qu’il vous -
-plaira, par exemple,jufqu'au Point G ; puis
prolongez le cofté¢ AB, indefiniment;en.
fuite retranchez, par la troifiéme Propo- -
fition , du Cofté AB prolongé, la partie
AF , égale 4 AG;menez apres cela une
Ligne §roit’tc du point C au Point F, &
une autre du Point B au Point G.

Certte conftruction fuppofée , comparez
le Triangle BAG, avec le Triangle'CAF;
le Cofté AB dupremier Triangle, eft egal
an Cofté AC dufecond, par fuppofition ; le Cofté AG
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du mefme premier Triangle eft égal au cofté AF du fe-
cond , par conftru&ion. Voild donc deux Coftez, fca.
voir AB, AG, égaux i deux Coftez, AC, AF; de plus
PAngle compris des deux Coftez AB, AG, cft €gal i
PAngle compris des deux autres Coftez-AC, AF,
parce que ceft l’Al}gle A, qui eft commun aux deux
Triangles. Partantil fuit par la Propofition precedente,que
Ia Baze BG eft égalea la Baze CF, quel’Angle G eft
¢gal 2 PAngle F, & que ’Angle ABG eft égal 4 'An.
gle ACF ; Maintenant,puis que les Lignes AG, AF, ont
efté faites égales,fi on en retranche les parties AC, AB,
qui font fuppofces egales, les reftes CG, BF , feront egaux
entr'eux. Comparez maintenant le Triangle CGB , avec
le Triangle BEFC, le Cofté CG, du premier Triangle, eft
égal au Cofté BF, du fecond, puis que ce font les
reftes de grandeurs égales ; le Cofté GB,eft €gal au
Cofté FC, cela a defia efté prouvé ; ’Angle G, compris
des deux Coftez CG, GB, eft égal a I'Angle F, com.
pris des deux Coftez BF, FC, cela a aufli efté prouvé;
d’ou il fuit, par la mefme Propofition precedente, que
PAngle GCB, eft égal 4 I’Angle FBC, & ’Angle GBC,
é%al a ’Angle FCB ; fi donc nous oftons ces deux An-
gles egaux GBC, & FCB, des deux Angles ABG, ACF;
qui ont efté prouvez égaux, les Angles reftans. ABC, & °
ACB, feront égaux entr’eux, par le troifiéme Axiome
Or ces Angles ABC, ACB, font les Angles fur la Baze
BC, . du Triangle Ifofcele ABC; partant, {i un Triangle eft
Ifofcele les Angles fur la Baze font égaux entr'eux ; Ce
quil falloit démonttrer. ‘

Ie dis en fecond lieu, que les Coftez égaux AB, AC,
.du Triangle Ifofcele ABC, eftant prolongez, les An-

les fous la Baze BC, feront aufli égaux entr'eux ; car
ces Angles. ne font autres que les Angles GCB, & FBC,
qui ont defia efté prouvez égaux. Ainfi en tout Tridn-
gle Ifofcele les Angqes fur la Baze , & les Angles fousla
Baze, fonr égaux entr'eux ; Ce qu’il falloit démonttrer.

C ij
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(orollaire. |

Il ﬁ:ir.vde cette Propofition qu'un Triangle Equilateral |
tel que je fu(la_pofe icY le Triangle ABC, eft aufli Equian.

gle, ceft 4 dire qu'il a fes trois Angles égaux.
Car puis que les Coftez AB, AC, font A

égaux ; il s’enfuit par cette 5. Propofition

que les Angles B, & C, font égaux

entr’eux ; de mefme, puifque les Coftez

BA, BC, forit €gaux, il s’enfuitaufli que

les Angles A, & C, font éﬁaux entr’eux; ‘
Ainfi les Angles A, & B, cftant €gauxau 3 : c
troifiéme C, il s’enfuic qu’ils font tous

trois €gaux entr'eux ; & partant que le Triangle Equilate.
ral ABC, eft Equiangle, o

PROPOSITION VL
THEOREME 111

Si un Triangle & deux Angles éganx entr'enx , les
(oftez qui les_foditiennent font an(fi éganx entrenx,

E fuppofe que dans le Triangle ABC, A

les Angles ABC, 8 ACB, foient égaux D
entr’eux ; Cela eftant, je dis que les Coftez -
AB,AC, qui folitiennent ces deux Angles
font auffi €gaux.

Car fi ces deux Coftez AB, AC, n’é-
toient pas égaux entr'eux , il s’enfuivroit que I'un feroit
plus grand que l'autre ; Pofons que ce foit AB ; retranchez
donc, par la troifiéme Propofition,, du Co té AB, la par-
tie BD, égaled AC, & menez la Ligne C D ; Comparez
enfuite le Triangle DBC, avec le Triangle ACB, le cofté
DB du premier Triangle, eft égal au Cofté AC du fe-

B C
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cond, par conftrucion ; le Cofté BC, eft commun aux
deux Triangles ; de’ plus I’Angle B, compris -des deux
Coftez DB, BC, eft égal 4 'Angle ACB, compris des
deux autres Coftez AC, CB, par fuppofition ; Donc par
la quatriéme Propofition , le Ttiangle DBC, feroit égal
au Triang_le ABC, ceft 4 dire la partie au rout ; ce qui
eft impoflible. Il eft donc impoflible que le Cofté AB,
foit-plus grapd que le Cofté AC; on prouvera de mefme
que le Cofte AC, ne fgauroit eftre plus grand que le Cofté
AB; & ainfi les deux Coftez AB, AC, font égauxen-
tr'eux; Ce qu'il falloit démonttrer.

Corollaire.

11 fuic de cette Propofition: que tout Triangle Equian-
ole, ceft 4 dire qui 4 fes trois angles égaux, comme
nc;us fuppofons icy le Triangle ABC, eft aufli Equilate-
ral,

Car de ce que les Angles B, & C, font égaux, fes
deux coftez AB, AC, qui les fodtiennent senfuivent
€gaux : De mefme, de ce que les Angles A & B, font
égaux , les deux Coftez AC, BC, qui les fofitiennent
s’enfuivent auffi égaux ; d’ou il fuit que les deux coftez
AB, BC, qui font égaux au troifiéme AC, font égaux
entr'eux , par le premier Axiome, Et partant quéle Trian-
gle ABC, eft Equilateral. ‘

Ciij
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PROPOSITION VIL
THEOREME I1V.

Si des extremitez d'une Ligne droitte, on méne deux
Lignes droistes, qui ¢ rencontrent en un Point, on
ne pourra pas des mefmes extremitez,, @’)de mefme
part, mener dewx autres Lignes droittes égales aux
deax premieres cbaczfu'e 4 la fienne , qui [¢ rencon-
trent en un autve paing.

YE fuppofe que des extremitez de la Ligne droigte AB
on méne les deux Lignes droittes AC, BC, qui e ren~

contrent au Point C;

& je dis que des mef-

| ¢ %
mes extremitez A | .
& B, l'on ne fcauroit o/ \. & D C
méner de mefine part,
afgavoirvers C,deux /N \
autres Lignes drojt- /
tes égales aux deux .
A B A BA B

premieres AC, BC,
chacune a la fienne, '
( C’eft adire, en forte que celle qui part du Point A, foit
€gale 4 AC, & celle qui part du Point B, foit egale 3

BC) qui fe rencontrent en un autre Point ,qu’au Point C.

Car {1 elles fe pouvoient rencontrer ailleurs qu'au Point
C, il faudroit que le Point de leur rencontre fuft ou fur
Pun des Coftez AC, BC, du Triangle ABC, oudans ce
Triangle, ou hors ce Triangle.

Premierement, ce Point de rencontre ne peut eftre fur
Pun des Coftez AC, BC, par exemple en D ; autrement
il s'enfuivroit que AD, feroit égald AC, c'eft 2 dirc la
partic au tout, ce qui eft abfurde & impoflible.
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. Secondement, ce Point de rencontre ne peut aufli eftre
dans le Triangle ABC ; Car fuppofé qu’il puft eftre en
D;ménez 4 ce Point D, les Lignes AD, BD, puis du
Point D, au Point C, menez la Ligne D Cj enfin prolon-
gez BC, BD,vers E, & vers F ; Cette conftruction fup-
polée, puis que dans le Triangle ACD, les Coftez AC,
AD, font fuppofez égaux, il senfuit, par la cinquiéme
PrgPoﬁtion , que les deux Angles ACD, & ADC, font
aufli égaux. Or 'Angle ECD, eft plus grand que I’An.
" gle ACD, qui n’eft que fa partie, il eft donc auffi plus
grand que fon égal ADC, & a plus forte raifon que I'An-
gle FDC, qui n’eft encore que partie de ADC ; Mainte-
nant puis que les Coftez BC, BD, du Triangle BCD,
font ﬁll)ppo ez €gaux, & qu'ils font prolongez vers E, &
vers F, 1l s’enfuit, par la cinquiéme Propofition, que les
Angles ECD , FDC, qui font fous la Baze font égaux
entreux. Mais nous avons déja prouvé que PAngle ECD,
. eftoit plus grand que I'Angle FDC ; Ainfiil senfuivroit
que deux Angles feroient egaux & inegaux, ce qui eft
impoffible. Ileft dont impoflible que ce point derencon-
tre puiffe eftre dans le Triangle ABC.

Enfin ce Point de rencontre ne peut eftre hors du
Triangle ABC; Car fuppofé qu'il puft eftre en D, me-
neza ce point D, les lignes AD, BD puis du Poine
D, au Point C, menez la ligne DC. Cette conftru-
&ion fuppofée, puis que les Coftez AC, AD, du Trian-
gle ACD, font fuppofez €gaux, il s'enfuic par la cin-
quiéme Propofition, que les Angles ACD, & ADC, font
auffi ¢gaux. Or l’An{gle BCD, eft plus grand que I’Angle
ACD, qui n’eft que fa partie, il eft donc auffi plus grand
que fon égal, ADC, & 4 plus forte raifon que fa partie
BDC; Maintenant, puis que dans le Triangle BDC, les
Coftez BC, BD, font fuppofez égaux, il senfuit par la
cinquieme Propofition que les Angles BCD, & BDC,
qui font fur la Baze fonc €gaux entr'eux ; mais nous ve-
nons de prouver que l’Ang%e BCD, eftoit plus grand que
I'Angle BDC ; donc il s’enfuivroic que 'Angle BCD, &
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I'Angle BDC, feroient tout enfemble égaux & inégauwx.
Ce qui eft abfurde & impoflible ; Il eft donc impoflible
que ce Point de rencontre puiflc eftre hors du Triangle
ABC, mais nous avons aufh Srouvé qu'il ne peut eftre ny
dans le Triangle, ny fur fes Coftez, excepté au Point C;
il s’enfuit donc que le Point de rencontre de ces.deux Li-
gnes ne peut eftre ailleurs qu'au point C, Ce qu'il falloit
d¢montftrer..

PROPOSITION VIIL
THEOREME V. N

Si deux Triangles ont deux Coftez éganx 4 deux C5-
zez, chacun au fien , ¢ la Baze égale d la "Baze,
I Angle compris de ces Coflez éganx fera auffi égal
a I Angle. ;

E fuppofec que dans les
Jdeux Triangles ABC, A b
DEF, le Cofté AB, foit ' .
égal au Cofte DE, le C6-
té AC, au Cofté DF, &
la Baze BC, i la Baze
EF; cela eftant, je dis que
I’Angle A, compris des / »
deux Coftez AB, AC, eft B CE E
égal 2 'Angle D, compris des deux Coftez DE, DF;
Pour le prouver.

Tranfportez par penfée le Triangle ABC, fur le Trian-
gle DEF, en forte que vous faffiez tomber la Baze BC),
fur la Baze EF, & les extremitez B, & C, fur les extre:’
mitez E, & F, ¢e quife peut faire . puifque BC, & EF,
font fuppofées égales. Cela eftant, confiderez que des ex-
tremitez de la Ligne EF, partent deux Lignes droittes
ED, FD, quife rencontrentau Point D , & que des mefmes
o extremitez
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extremitez partent deux autres Lignes droittes BA, &
CA, qui leur font égales’, chacune a la fienne, par fup-
pofition,, & qui fe rencontrent auffi en un Point; Partant,
par la Propofition precedente, ces deux Lignesne peu-
vent pas {¢ rencontrer en un autre Point qu'au Point D;
Dot il fuit que le Point A, trombera furle Point D; que
la Ligne AB, tombera fur DE; la Ligne AC, tombera
fur DF ; & quiainfi I’Angle A, conviendra avec ’Angle
D ; & partant qu'il luy eft égal; Ce qu'’il falloit démontrer.

Corollaire.

Puis que par la démonftration precedente il a efté prou.
vé que le Triangle ABC, convenoit avec le Triangle
DEF, outre que nous avons conclu que les Angles A, &
D, eftoient égaux entr’eux, nous pouvors encote conclu-
re que les deux AnglesB,& C, font égaux aux deux An-
glesE, & F, chacun au fien; & quetoutle Triangle ABC,
eft ¢gal 4 rout le Triangle DEF.

PROPOJ’IT!ON 1 X.
PROBLEME 1V.

Comper en deux égalqmmt un Angle Refliligne domné,

E fuppofe que I’Angle Regiligne BAC, foit donne, &

je propofe de le couper en deux également. Pourle faire,

Prenez fur les Coftez AB , AC, deux par-
ties égales AD, AE; menez du Point D,
au Point E , la Ligne Droitte DE ; décrivez
- fur.la Ligne DE, par la premiere Propofi-
tion, le Triangle Equilateral DEF; menez
du Point A, au Point F , la Ligne Droitte
AF; Cela eftant je dis que cette Lﬁne AF,
coupe I'Angle BAC, en deux également.
Pour le prouver. ‘

Comparez le Triangle DAF, avec le Triangle EAF;

D
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le Cofté AD, eft égal au Cofté AE, par conftru&tion , le
Cofté AF, leur eft commun; fa Baze DF, eftégaledla
Baze EF, puis que ces, deux Lignes font les Coftez d’un
Triangle Equilateral ; Partant par la Propofition précé.
dente I'Angle DAF, eft égal 4 I'Angle EAF; Et par
confequent I'Angle BAC, eft coupé en deux également;
Ce qu'il falloit faire , & démontrer.

Corollasre.

Il fuit de cette Propofition qu'on peut couper un An-
gle Rediligne donn¢ en 4. 8. 16. 32. 64. & ainfi de fuite
en doublant totijours : Car a}:res Pavoir divifé en deux
également , il n'y 2 qud divifer chaque moiti¢ en deux
parties égales, puis la moiti¢ de la moitié , &c.

‘Remarque.

Pratique de cette propofition. B
Appliquez voftre compas au Point
B ; & Payant ouverta difcrerion,
marquez les Points E, & D puis D
avec la mefme ou autre ouverture,
mettez voftre compasau Point E,
& deécrivez vers F, un Arc de-
Cercle ; & fans changer d’ouver-
aure tranfportez voftre compas au
Point D, & décrivez un autre Arc .
qui coupe le premier au Point F; :
Enfin menez par le Point B, & le Point F, une Ligne
Droitte ; & cette Ligne coupera ’Angle donné en deux
cgalement.

%
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PROPOSITION X.
PROBLEME V.

Conper en desx égalemens mme Ligwe Droitte
donnée , &8 tevminée.

fuppofe que Pon donne la Ligne Droitte AB | qui eft
terminée , & je propofe de la couper en dewx parties
cgales. Pour le faire.

Décrivez fur la Ligne AB, le- c
"Triangle Equilateral ACB, par la
1. Prop. puis, par la Propofition
précesence, coupez ’Angle ACB,
en deux cgalement par la Ligne
Droitte CD , cette Ligne cou
la Ligne AB, auPoint D;Celaefs £ ) 3
tant, je dis qu'elle fera coupéeen
deux parties cgales. Pour le prowver.

Comparez le Triangle ACD, avec le Triangle BCD
le cofté AC, eft égal au cofté BC, parce que ce fonr les
coftez d’'un Triangle Equilaceral l¢ cofid CD, eft com.
mun aux deux Triangles ; Voila donc les deux Coftez AC,
CD, égaux aux deux coftez BC, CD, chacun au fien;
De plus I’Angle ACD, compris de ces deux coftez eff
égal A lAngle BCD, compris des deux autres, pat conf.,
truction ; Donc par la 4. Prop. la Baze AD , oft égale d
laBaze BD Etainfi la Lignedonnée AB, eft coupée én
deux également ; Ce qu'il falloit faire’, & démontrer.

Corollasre.

11 fuit de cette Propofition qu'on peut couper une Li.

ne Droitte donnée en 4. 8. 16, §2. 64. &c. & ainfi de

uitte , en doublant todjours ; car apres 'avoir coupée en

deux dgalement, il ne faut que couper derechef chaque
. ; Dij
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moitié en deux parties égales, puis la moiti¢ de la moi-
tie, &c. ~ » :
Remargue.

Pratique de cette Propofition. Appliquez voftre compas
a I'une des excremitez de la Ligne : _ '
donnée ; & letenant ouvert plus

ue de la moiti¢ de cette Ligne, C..

écrivez deux Arcs de Cercle vers
C, & vers D ; Tranfportez voitre
compas 4 l'autre extremité , & avec _
la mefme ouverture decrivez deux A E B
autres Arcs qui coupent les deux ’
premiers aux Points C, & D ; puis
du point C, au point D, menez - |4
une Ligne Droitte 5 cette Ligne cou.
pera la Ligne AB, en deux parties
égales au Point E.

PROPOSITION XI.
PROBLEME VI |

D'un Point downé dans une Ligne Droitte élecvey une
Ligne Perpendiculaire.

E fuspofe que la Ligne AB , foit donnée , & le Point
~ JC, dans cette Ligne; Et je propofe d*élever du Point
C, une Ligne Perpendiculaired AB. Pour le faire,
Prenez fur la Ligne AB, '
de part & d'autre du Point - , x
C, deux parties égales CD,
CE; Décrivez fur la Ligne
DE, parla 1. Prop. le Trian-
ﬁle Equilateral DFE ; Menez
u Point C, au Point F, la
Ligne Droitte CF ; Cela ef- .
tant,je dis que cette Ligne AP € _ EB
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CF, qui part du Point donné C, eft Perpendiculaire la
Ligne donnée AB ; Pour le prouver. .

Comparez le Triangle DCF, avec le Triangle ECF, le
Cofte CD, eft égal au Cofté CE, par conftruction, le
Cofté CF , eft commun aux deux Triangles; Voila donc
deux Coftez CD, CF, égaux a deux Coftez EC, CF,
chacun au fien; Deplus la Baze DF, eft égale 4 la Baze
EF, parce que ce font les Coftez d’un Triangle Equilate-
ral ; Partant (par la 8. Prop.) I’Angle DCF, compris des
deux Coftez du premier Triangle, eft égal 2 'Angle ECF,
compris des deux Coftez de l'autre Trangle ; Etainfi la
Ligne CF, qui tombe fur AB | & qui faitdes Anglesde part
& d’autre €gaux entr’cux, eft perpendiculaire ; Nousavons
donc d’un Point donné dans une Ligne Droitte, €leve une
Perpendiculaire ; Ce qu’il falloit faire, & démontrer.

Remarqac.

Pratique de cette Propofition. Appliquez voftre com.
pas au Point C, & le tenant ou-
vert comme il vous plaira, marquez E
de part & d’autre de fa Ligne donnée BN
les deux Points D & D ; Ouvrez
apres cela un peu davantage voftre
compas , & lemettant fucceflivement 3 S
aux Points D & D, ‘décrivez avec ® P € D B
cette ouverture deux Arcs de Cercle qui s'entrecoupentau
Point E ; puis du Point C, au-Point E, menez la Ligne
Droitte CE ; Et cette Ligne fera Perpendiculaire 4 la Ligne
donnée.

Si le Point donné eftoit 4 'extremite de la Ligne, il la
faudroit prolonger, & pratiquer enfuitte ce qui vient d’ef-
tre dit. Il ya encore une autre maniere d’élever une Per-
gndiculaire a Pextremité d’une Ligne Droitte, qui fera en-
feignge cy-apres,

- Diij
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PROPOSITION XIL
PROBLEME VIL

D'un Poimt downé hors d'une Ligne Droiite indetey-
wminée , abaiffér fur cesze Ligne , une Ligme
Perpendiculaire.

indeterminée, & le Point C, hors de cette Ligne ; Ec
propofe d'abaiffer du Point C, une Ligne Perpendi-
culaire & AB, Pour le faire,
. Prenez au deld de la Ligne AB, un Point tel qu’il vous
plaira, commeD; puis du Centre
C, & de I'Interyalle CD , décri-
vez un Cercle ; Ce Cercle cou-
pera la Ligne AB, aux Points E,

&G; CouYez apres cela (par la C
10. Prop.) la partie EG en deux
également au Point H; Menez

du Point C, auPoint H, la Ligne -
Droitte CH; Cela eftant , je dis A B'\B..‘i/-’c B
ue cette Ligne CH, qui tombe :
gu Point donné C, fur la Ligne AB, luy eft Perpendiculai-
re. Pour le prouver. .
Menez les Lignes Droirtes CE , CG, & comparez le
Triangle EHC , avec le Triangle GHC, le Cofté EH,
eft égal au Cofté GH, parce que la Ligne EG, a efte
coupée en deux également; le Cofté¢ HC, eft commun
dux deux Triangles; Voila done les deux Coftez EH, HC,
egaux aux deux GH, HC ; De plus la Baze CE, eft
ale 4 la Baxe CG, parce que ce font les rayons d’un
mefme Cercle; Partant ( par la 8. Prop. ) L'Angle CHE,
compris des deux Xremiers Coftez, eft égal 3 ’Angle
CHG, compris des deux autres. I)’ol ii fuit que la Li--
gne CH , qui tombe fur AB, & qui fait des Angles de
L -

JE fuppofe quwon donne la Liinc Droitte AB, qui eft
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part & d’autre égaux entr’eux , eft Perpendiculaire 1 AB,
Ainfi nous avons d'un Point donné hors d’une Ligne
Droitte indeterminée , abaiflé fur cette Ligne une Ligne
perpendiculaire ; Ce qu’il falloit faire, & démontrer.

Remarqae.

Pratique de cette Propofition. Appliquez voftre com~
pas au Point donné C, & décrivez -
un Cercle de tel Intervalle qu'il cou-
pe la Ligne AB , aux deux Points D, ;.
& E ; puis ouvrarlnt tant I"git pg‘x le
compas , & I'appliquant fucceflive.-
meng aux deuxPI?oi(xlxtsD,&E, Dé- A\D\ E/
crivez d’une part ou d’autre de la Li-
gne AB, deux Arcs gui s’entrecou-

ent au Point F; enfin par le Point

, & par le Point C, menez une Li. s
gne Droitte qui rencontre la Ligne F
.AéB ; & cetre Ligne fera Perpendiculaire 4 la Ligne don-
nee., : .

PROPOSITION. XIII
" THEOREME VL

Ruand une Ligne Droitte tombe fur une ausre Ligne
Droitte , on elle fait deax Angles Droits, on
deux Angles égasx & deyn Droits.

E fuppofe que la Ligne Droit-

te AB , tombe fur la Ligne E A
Droitte CD ; Cela eftant, je dis ]
?ue les deux Angles ABC, ABD,
font Droits , ou égaux a deux ﬂ
Droits, ' 1/

Car , ou ja Ligne Droitte AB, 1
e&i endiculaire 4 CD, o0 _______ - B
elie ne Left pas; Si elle eft Per- € ] b
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endiculaire, en ce cas, il eft évident que les deux Angles
ABC, & ABD, font deux Angles Droits; Si AB n'eft pas
Perpendiculaire 2 CD, ¢levez (par la 1. Prop. ) la Ligne
BE, qui luy foit Perpendiculaire; Cela eftant, les Angles
EBC,EBD, font deux Angles Droits; Mais les deux An-
gles ABC, ABD, pris enfemble font égaux aux deux An-
les EBC, EBD,avec lefquels ils conviennent ; Donc ils
Emt ¢gaux 4 deux Droits; Ce qu’il falloit démontrer.

7. C orollaire.

1L fuit de cette Propofition; que fi la quantité de I'un
des deux Angles que faic une Ligue Droitte en tombant
fur une autre , eft connué, on connoiftra facilement la
quantité del'autce ; Car il n’y aura qui ofter la quantité
connué de la valeur de deux Angles Droits, & le refte
fera la quantité de I'autre; Comme par exemple, fi 'An-
gle ABC, eftoit connu de 110. degrez, en oftant cette

unantité de 180. degrez , le refte 0. degrez feroit la quan-
tit¢ de I'’Angle ABD.

- L1.. Corollaire.

Il fuit encore de cetre Propofition, que fi deux Lignes
Droittes s’entrecoupent , les quatre Angles qu’elles feront,
vaudront quatre Angles Droits ; Car cgieux de ces Angles
pris enfemble, & 4 cofté I'un de l'autre, valent deux Droits,
par cette Propofition, & les deux reftans valent aufli deux
Droits , par la mefme raifon.

I 11. Corollaire.

Il fuit derechef, que'fi'd’un Point pris dansun Plan, on
tiroit tant de Lignes Droittes quel’on voudra fur ce Plan,’
tous les Angles que feroient toutes ces Lignes, pris enfem-
ble, vaudroient quatre Angles Droits ; eftant certainfqu’ils
conviendroicnt tous, avec les quatre Angles que feroient

deux
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deux Lignes Droittes qui s’entrecouperoient en ce mefime
Point, '

PROPOSITION XIV.
THEOREME VIL

Si a'un Point de quelque Ligne Droitte [¢ rencontrent

deux autres Lignes Droittes, faifant avec elle de pare

, € d'autre deux Angles égaux d deux Droits,ces deux
Lignes ¢ rencontreront direitement.

Droittes CB, DB,. fe rencontrent au -
oint B de la Ligne Droitte AB, &
qu'elles font de part & d’autre de cette

Ligne les deux Angles ABC, & ABD, /

JE fuppofe , que les deux Lignes

égaux a deux Droits’; Cela eftant, Je .

dis que cesdeux Lignes fe rencontrent B —— D
dirc&ement, ceft d dire, qu'elles ne

font enfemble qu’une feule Ligne Droitre.

Car fi CB, 'ne concouroit pas dirc&ement avec DB,
11 s’enfuivroit que CB, eftant prolongce vers D, pafleroit
au deffus ou au deflous de DB ; Suppofons fi vous voulez
quelle pafle au defus vers E ; Cela eftant,la Ligne CBE,
eftant Droitte, & la Ligne AB, tombant deflus, il s’enfui-
vroit, par la precedente Propofition, que les deux Angles
ABC, & ABE, vaudroient deux Angles Droirts ; Mais, par
la fuppofition les deux Angles ABC, & ABD, valentauffi
deux Droits ; donc les Angles ABC, &. ABE, feroient
égaux aux deux Angles ABC, & ABD, Ceft a direla
Partie au tout, ce qu eft impoffible. Il eft donc impoffi--
ble que la Ligne CB, eftant prolongée pafle au deflus de
DB. On prouvera qu’il senfuivroit la mefine abfurdité,

E

4
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fi on pretendoit que CB,; eftant prolongée duft paffer au def
fous Xe DB ; Et partant les Lignes CB, DB, fe rencontrent
dire&¢ement , " ou ne font qu'une Ligne Droitte ; Ce qu'il
falloic demonftrer.

PROPOSITION XV.
THEOREME VIIL

Si dews Lz:grzes Droittes s entrecoupent , les edngles
oppofeX am Sommet [éromt iganx entr eux,

E fuppofe queles deux Lignes Droit-

tes AB,CD,s’entrecoupent au Point
£, au tour duque] elles font quatre
Angles § Cela eftant, Je dis que les
Angles AEC, DEB, qui font oppofez
au Somniet font égaux entr’eux.

Car puis que la Ligne AE, tombe
fur CD, 1l senfuit, (parlaiz. Prop.)

ue les Angles AEC, AED, font D B

aux 4 deux Droits ; De mefme DE, :
tombant fur AB, les deux Angles AED, DEB, font égaux
4 deux Droits ; Partant les deux Angles AEC, AED, font
¢gaux aux deux Angles AED, DEB ; Oftant donc I’An-
gle AED, qui leur eft commun, les Angles reftans AEC,
- DEB, qui font oppofez au Sommet, s’enfuivent égaux ;
On prouvera par un femblable raifonnement que les An-
%les AED, & CEB, qui font auffi oppofez au Sommet
ontégaux entr’eux ; Donc fi deux Lignes s'entrecoupent,
les Angles qu'lles font oppofez au Sommet, font egaux
entr'eux ; Ce qu'il falloit demonftrer.

A c
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' mmarqué.

Nous pouvons icy ¢rablir une Propofition, qui peut en
uelque fagon pafler pour la Converfede la precedente, a
Gavoir ; que fi deux- Lignes Droittes , venant de part &
d’autre d’une autre Ligne droittefe rencontrent i un mefme
Point de cette Ligne, & font avec elle les Angles oppofez
au Sommet €gaux, ces-deux Lignes fe rencontrent cﬁre&e_
ment. Par exemple, .

Pofons que les deux Lignes Droittes CE, DE, viennent
de part & d’autre de la. Ligne Droitte AB, fe rencontrer -
au Point E, en forte qu'elles faffent les Angles AEC, DEB,
oppofez au Sommer égaux entr'eux ; Cela eftant, je dis

ue ces deux Lignes concourent dire&ement.

Car puifqueles Angles AEC, DEB, font fuppofez égaux,
enleuradjoatant!’Angle commun AED, il s’enfuivra queles
deux Angles AEC, AED, pris enfemble, feront égaux
aux deux autres BED, AED, auffi pris enfemble. Orpuis
- que la Ligne DE, tombe fur la Ligne Droitte AB ; Les
deux Angles BED, AED, valent deux Droits Far la 13.
Prop. Partant les deux Angles AEC, AED, valent auffi
deux Droits ; Et par confequent, par la Propofition pre-
cedente, les deux Lignes CB, DE, concoureat direGe-
ment,
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PROPOSITION XVL
THEOREME IX.

Si le Cofté dun Triangle et prolongé , I Angle ex:
terieur fera plus grand que chacan des deux
oppofex_ interieurs.

E fuppofe qu'au Triangle ABC, le A
Cofté BC, foit prolongé vers.D ; ‘ 3

Cela eftant , je dis premierement que
I’Angle exterieur ACD, eftplus grand
que I'Angle interieur CAB, qui luy
eft oppofc alternativement. Pour le

rouver. '

Coupez la Ligne AC, en deux par- B C\ D
ties égales au Point E ; Menez par le G
Point B, & par le Point E, la Ligne
Droitte indeterminée BF ; Retranchez de cette Ligne,
la Partie EF, ¢galed EB ; & du Point C, au Point F, ma-
nez la Ligne Droitte CF. Cela pofé,

_Comparez le Triangle CEF, avec le Triangle AEB ; Le
Cofté EC, du premier Triangle, cft égal au Cofté EA, du
fecond , puis que la Ligne AC, a efté coupéc en deux
également ; Le Cofté EF, a efté fair égal au Cofté EB;,
Voila donc les deux Coftez CE, EF, égaux aux deux Coftez
AE, EB, chacun au fien. Deplus PAngle CEF, compris
des deux Coftez CE, EF, eft égal a FAngle AEB, compris
des deux autres Coftez ; parce que ces deux Angles font
oppofez au Sommet : Partant par la 4. Prop. la Baze fera
cgale 4 la Baze, & les autres Angles égaux aux autres
Angles chacun au fien, c’eft 4 dire que PAngle ECF, ou
ACF, fera égal 4 ’Angle EAB, ou CAB ; Or I’Angle
ACD, eft plus grand que '’Angle ACF, qui n'eft que f2
partie ; Il eft donc auffi plus grand que ’Angle CAB ; Ce
quil falloit demontftrer.
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¢ dis en fecond licu, que le mefme Angle extericur
ACD, cft plus grand que ?’autre Angle interieur ABC,
qui luy eft fimplement oppofé. Pour le prouver,

Continuez la Ligne AC, vers G ; 'Angle BCG, eft ex-
tericur , & fon Oppofé alternativement eft ABC ; Donc
parce qui vient d’eftre dit dans la premiere partie de cette
Propofition, I'Angle BCG, eft plus %rand que I’Angle ABC;
Or par la Propofition precedente, I’Angle ACD, eft égal i
PAngle BCG, qui luy eft oppofé au Sommet ; Partant
I'Angle ACD, eft auffi plus grand que I'’Angle ABC; Ce
qu'il falloit demonftrer,

Corollaire.

1l fuit de cette Propofition que d’un mefme Point com- -

me A, pris ol I'on voudra hors d’'une Ligne Droitte , par

exemple CD, on ne peut mener vers cette Ligne-ld plus

de deux Lignes Droittes égales en- A

tr’elles ; Car fi on pretendoit qu'on /

en ptmener trois, comme AC,AB,

AD ; de ce que les deux Lignes

AB, AD, feroient égales ; il s’enfui-

vroit, par la 5. Prop. que I’Angle

ABD, feroit égal a 'Angle D ; Mais——¢—3

puis que les Li%nes AC, & AD,fe- -

roient aufli égales, il s’enfuivroit auffi que I’Angle ACD,

feroit égal au mefme Angle D ; Partant les deux Angles

ACD, ABD, qui feroient égaux & I’Angle D, feroient

égauxentreux, ceft d dire quun Angle exterieur ferojt

€gal i fon Oppofé interieur, ce qui eft impoffible par la

;ropoﬁtion precedente ; Il eft donc impoffible que d’un
oint pris hors d’'une Ligne Droitte , on puiffe mener fur

cette Ligne-ld, plus de deux Lignes Droittes égales en-

sr'elles. _

D

E iij

— ot b S o m. e
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PROPOSITION XVIL
THEOREME X. .

En tout Triangle, deux Angles tels que l'on voudra, pris
- enfemble , walent moins que deux Angles Droits;

E fuppofe le Triangle ABC, Et je dis que deux Angles
!de ce Triangle te%s que l'on voudra, comme ABC, &

CB, pris enfemble, valent
moins que deux Angles Droits,
Pour le prouver.

Prolongez la Ligne BC, ( aux
extremitez de laquelle font ces
deux Angles) vers tel cofté qu’il
vous plaira , comme vers D ;
L’Angle ACD, eft exterieur, &
I’Angle ABC, eft fon Oppoféin- § < N
terieur ; Donc, par la Propofi-
tion precedente I’Angle ABC, eft plus petit que I’Angle
ACD ; Et partant les deux Asmgles ABC, & ACB,
pris enfemble, ferent moindres :que les deux Angles
ACD, & ACB, pris auffi enfemble ; Or par la 13.
Prop. les deux Angles ACD, & ACB, valent deux Droits;
Donc les deux autres ABC, & ACB, valent moins que
deux Droits. On prouvera de mefme que ACB, & BAC;
ou bien ABC, & BAC, valent moins que deux Droits ; Ec
partant deux Angles d’un Triangle pris comme 'on vou-
dra, valent enfemble moins que creux Droits. Ce quil
falloit démontrer, :

A

222
%2
%_
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1. Corollaire.

Il fuic de cetre Propofition, Q;xe d’'un mefime Point
comme A, on ne peut faire tomber ' '
Afur une Ligne Droitte , par exemple N
fur CD, qu'une feule Perpendiculaire ; F
Car s'il en pouvoit tomber deux,
comme par exemple AD, AB, il s’en-
fuivroit que chacun des deux Angles
‘ABD, & ADB, feroient Droits , &
quainfi deux Angles d’un Triangle, © B D
ne feroient pas moindres que deux Droits ; Ce qui eft
contre la Propofition precedente. ‘

[j . Corollasre.

i 11 fuir encore, que fi un Angle d’un Triangle eft Droit,
ou Obtus, chacun des deux autres fera Aigu ; Car cha-
cun de ceux-cy eftant pris avec celuy qui eft déja Droit,
ou Obtus, il s’en doit faire un Tout, moindre que deux
Angles Droits. Partant, fi I'on en ofte celuy quieft Droit,
ou Obrus, le reftant fera moindre quun Droir, Ceft 2
dire Aigu. '

111. Corollasre.

11 fuit en troifiéme lieu, que fi une Ligne Droitte , com
me A B, tombant fur une autre Ligne Droitte, comme CD
fait d’'une part un Angle Obtus, com-
me ABC, & de lautre part un Angle
Aigu, comme ABD, en prenant quej-

ue Point dans la Ligne AB, par exem-
ple A, d’oui 'on fafle tomber une Per-

‘pendiculaire fur CD, cette Perpendi-
culaire tombera de la part de I'’Angle .
Aigu , comme vous voyez icy que C .
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tombe la Ligne AD ; Car fi 'on pretendoit que cetre
Perpendiculaire pit comber de la part de ’Angle Obtus,.
comme tombe AC, I"Angle ACB, s'enfuivroit droit. Et
dailleurs I’Angle ABC, eftant fuppof¢ Obtus, il s'enfui-
vroit que deux Angles d'un mefme Trianﬁle, ne {eroient
pas moindres que deux Droits ; Ce qui-eft contre Ia pre-
cedente Propofition. :

IV. Corollasre,

Il eft enfin évident que les trois Angles d’un Trianghe
Equilateral, ou les deux Angles égaux d’un Triangle Ifo.
celle,.font Aigus ; Car ces Angles eftant égaux , fi I'un
d’eux eftoit Droit ou Obtus, les autres le feroient auffi;
Er ainfi deux Angles d’un Triangle ne feroient pas moin-
dres que deux Droits 5 ce qui eft impoffible comme il vient:
d’eftre demontftré..

PROPOSITION XVIIL
THEOREME XIL

En tout Triangle , le plus grand ((ofté foitient:
le plus grand Angle.

ABC, le: Cofté AC, foit plus
¥rand que le Cofté AB ; Celaé.
tant, je dis que ’Angle ABC eft
plus grand quel’Angle C, Pour le

rouver..

Retranchez de AC, Ja partie AD,
€gale 4 AB, & menez la Ligne
Droitte BD ; le Cofté CD, du
Trian%le BCD, eft prolongé vers A, donc par la1¢. Prop.
IAngle extericur ADB, ¢ft plus grand que fon Oppofe inte-

ricur

JE fuppofe que dans le T'rian%le A
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rieur C; Dailleurs, puis que AD, eft égal 4 AB, les Angles
ABD, &ADB, font €gaux, par lag. Prop. Orl’Angle ABC,
eftplus grand que ’Angle ABD, quin’eft que fa Partie ;i
fera donc auffi plus grand que I'Angle ADB, & 4 plus
forte raifon que R’Angle C, quia efté prouvé moindre que
ADB; Ce qu'il falloit demonttrer.

PROPOSITION XIX.
THEOREME XIk

En tout Triangle , le plus grand Angle et [fodizenn
par le plus grand Cofte.

E fuppofe que dans le Triangle ABC, I'Angle C, foit
’ lplus grand que I'’Angle B ; Cela eftant, Je dis que le

ofté AB, qui foditient]e Flus grand Angle, eft plus grand

que AC, qui fodtient le plus petit.
Car fi AB,: n'eftoit pas plus
and que AC, il senfuivroit qu’il c

uy feroit égal, ou moindre ; sil luy
eftoit égal, les Angles B, & C, fe-
roient €gaux, par la 5. Prop. ce qui '
eft contre laSuppofition. §’il eftoit N

plus petir, le Coﬁé AC, feroit plus A b
grand, & par la Propofition grecedente I'Angle B, feroit
plus grand que PAngle C; Ce qui eft encore contre la
Supgoﬁdon ; Et partant le Cofté AB, ne pouvant eftre
ny égal, ny plus petic que AC, il senfuit quil eft plus
grand. Ce quil falloit démontrer,

%



42 ELEMENS DEUCLIDE.
| Corollasre.

Il fuit de cette Propofition , -que fi d’'un Point hors
d’une Ligne Droitte, on fait tomber fur cette Ligne
tant de Lignes Droittes que l'on
voudra, comme AB, AC, AD, AE, o
I'une defquclles fgavoir AB, foit Per- |
Fendiculaire , cctte Perpendiculaire /,
era la plus pertitede routes : Carelle
fotitiendra neceflairement un Angle
Aigu, comme font C, D, E; au lieu
que les autres fofitiendront un EDC B
Angle Droit, comme eft B.

PROPOSITION XX
THEOREME XIIL

En tout Triangle, dewx Coflex tels que ['on woudra, pris
enfémble , font plus grands que le troifieme.

E fuppofe le Triangle
ABC ; Ert je dis que deux

de fes Coftez , tels quel'on | A
voudra ;, comme AB, AC, )
pris enfemble, font plus

grands que le troifiéme BC; ¢ x 3
Pour le prouver.

Prolongez le Coft¢ AB, vers D, puis ayant fait AD,
¢gald AC, menez la Ligne Droitte DC ; Cela pofé ; Au
Triangle ADC, les Coftez AC, AD, font égaux , par
conftru&ion ; Donc, par la g. Prop. I’Angle ACD, eft égal
d ’Angle D ; OrI'Angle BCD, eft plus grand que ACD,
qui n'eft que fa Partie ; Donc il eft aufli plus grand que
I'Angle D, fon égal.
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Maintenant , puifque dans le Triangle BDC, P'Angle
BCD, eft plus grand que ’Angle D, Il s’enfuit par la Pro-
foﬁdon precedente, que le Cofté BD, eft plus grand que
Ie Cofté BC; Or les deux Coftez BA, AC, du Triangle
ABC, font égauxd BD, par conftru@ion ; Donc lesdeux
Coftez BA, AC, pris enfemble, font plus grandsque BC,
Ce qu’il falloit demontrer.

PROPOSITION XXI.
THEOREME XIV.

Si des extremitez dun Cofté de quelque Triangle | on
‘mene deux Lignes Droittes qui [¢ rencontrent an de-
dans d'Iceluy , ces deux Lignes feront plus petites

les deux autres Coftex de ce Triangle ; Mais
elles feront un plus grand Angle. |

Coftez 4 difcretion, comme BC, je mene les deux Lignes

roittes BD, CD, qui fe rencon-
trent en dedans au Point D ; Cela
eftant, je dis, 1° que ces deux
Lignes BD, CD, font plus petites
que les deux Coftez BA, AC.
Pour le prouver.

Prolongez BD, jufques en E;
cela pofé ; Daas le Triangle BAE,
les deux Coftez BA, AE, font plus ' \
grands que le troifiéme BE, par la B ) c
Propofition precedente ; donc en leur adjofitant EC,
commun , il senfuit que BA, AE, EC, c’efta dire BA,
AC, font plus grands que BE, EC; De mefme au Trian-
gle CED, les deux Coftez CE, ED, font plus grands
que le troifiéme CD ; Donc en leur adjo%t:_tpt DB,

)

!E fuppofe le Triangle ABC, & ayant pris un de fes
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commun , Il s’enfuit que CE, ED, DB, C’ecit a dire BE,
EC, font plus grands que BD, CD ; Muis il a déja
efté prouve que BA, AC, font plus grands que BE, EC
Donc a plus forte raifon BA,AC, font plus grands que BD,
CD; Ce qu'il falloit demonttrer,

Je dis en fecond lieu que I'Angle BDC, eft plus grand
que ’Angle BAC ; Pour le prouver.

Le Cofté ED, du Triangle CED, cft prolongé vers B,
& I'Angle BUC, eft exterieur ; donc par la 16. Prop. il
fera plus grand que fon Oppofé interieur DEC, ou BEC;
D: mefme, le Cofté AE, du Triangle BAE | eft prolongé
vers C, partant ’Angle exterieur BEC, cft plus grand que
fon Oppof€ intericur BAE, ou BAC ; Mais il a déja efté
prouvé que I’Angle BDC, eft plus grand que l‘An%le
BEC ; Donc i plus forte raifon I’Angle BDC, eft plus
grand que 'Angle BAC ; Ce qu'il falloit démontrer,

PROPOSITION XXILI
PROBLEME VIIL

Décrire wn Triangle qui ait les trois Coflez, égaux @
trois Lignes Droittes données , qui foient telles que
deux d entr'elles, prifés enfémble , foient plus grandes

4

que'la troifieme.

E fuppofe qu'on donne lestrois Lignes' Droittes A, B, C,

deux defquelles, telles que I'on voudra, comme A, & C,
prifes enfemble , font plus grandes que la troifiéme B;
Cela eftant, je propofe de decrire un Triangle qui ait les
trois Coftez égaux 4 ces trois Lignes données , chacun d
la fieane ; Pour le faire,

L




LIVRE PREMIER 4

Menez la Ligne 5
Droitte indeterminée
DE ; Prencz fur cette
Ligne, la partie DF,
égale 4 l'une de ces

trois Lignes Droittes

donnees , par cxemple 3 G HE
4 A ; Prenez enfuite la
partie FG, égaleal'une LN

des deux reftantes, par
exemple 4 B ; Prenez enfin la partie GH, égale 4 la troi-
ficme C ; Décrivez un Cercle du centre F, & de DInter-
valle FD ; Décrivez un autre Cercle du centre G, & de
IIntervalle GH ; Ce fecond Cercle coupera le p:emier
aux deux Points K, & L ; Prenez I'un de ces deux Points,
par exemple K, duquel menez deux Li%nes Droittes aux
PointsF, & G ; Cela eftant, je dis que le Triangle FGK,
a les trois Coftez égaux aux trois Lignes Droittes
données A, B, C ; Pour le prouver.

1° Les Lignes FK, FD, font €gales, eftant les Rayons
d’'un mefme Cercle ; Mais FD, a eftéfaite égaled la Ligne
A ; Donc FK, luy eft auffi égale.

2° Le Cofté FG, par la conftrudtion, eft égal 4 Ia
Ligne B, '

3° Les Lignes GK, GH, font auffi égales, eftant les
Rayons d’un mefme Cercle ; Mais GH, a efté faite égale
i la Ligne C ; donc la Ligne GK, eft aufli égale a la
Ligne C; Et partant le Triangle FGK, a les trois coftez
égaux aux trois Lignes Droittes données A, B, C ; Cequ'il
falloit faire & démontrer.

%D
a9
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Remarque.

Pratique de cette Propofition. Suppofons quon donne
les trois Lignes A, B,C ; deux def-
quelles prifes comme l'on voudra font §
plus grandes que la troifiéme. A F

Prenez avec le compas la grandeur
delaLigne A, & la tranfportezen DE ;
Prenez en fuite la grandeur de la Ligne
B, & appliquant le compas au Point
D, décrivez un Arc de Cercle vers F;
Prenez aufli la grandeur de la Ligne
C, & tranfportant le compas-au Point E, décrivez encore
un Arc de Cercle qui coupe le premier au Point F ; Enfin
tirez les Lignes FD, FE, & le Triangle DEF, aura fes trois
Coftez égaux aux trois Lignes données.

PROPOSITION XXIII.
PROBLEME IX.

Une Ligne Droitte eftant donnée , € un Point enicelle ;
tirerde ce Point une Ligne , qui faffe. avec la Ligne
donnée , un Angle égal 3 un Angle Reitiligne donné.,

D B

T E fuppofe que la Ligne donnée foit AB, que |e Point don-
né en icelle foit A, & que '’Angle
donné foit C ; Et je propofe de tirer
du Point A, un Ligne Droitte .qui
faffe avec AB, un Angle égal 2l’An-
gle C ; Pour le faire. A G B
Prenez fur les Lignes CD, CE, tels D

Points qu’il vous plaira , commeD, '
& E, & menez la Ligne Droitte DE; /’
Puis ayant pris AG, égal 4 CE, ache.

vez par la propofition precedente ¢ &

T
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de décrire le Triangle AGF, qui ait les trois coftez égaux
aux trois coftez du Triangle CDE, fgavoir les deux Coftez
AG, AF, égaux aux deux coftez CE, CD, &la Baze FG,
€gale 4 la Baze DE ; D’ou il fuit, par la 8. Prop. que
I'Angle A, eft égal A I'Angle C ; Ce qu'il falloit faire,

Remarqm.

Prarique de cette Propofition. Suppofons que I'on donne
le Point A, dans la Ligne Droitte AB, avec I'Angle D;
Appliquez le pied du compas au Point
D, & de tel Intervalle qu'il vous plaira ¢ —E
decrivez I’Arc FG;puis tranfportantle <E
compas ainfi ouvert au Point A, décri- F—c
vez 'Arc HI ; Cela fait prenez avec le LS
compas la diftance FG, & la tranfpor- q
tez de H, en I ; Tirez enfin par le Point
A, & par le Point ], la Ligne Droitte B
Al & alorsI’Angle A, fera ¢gal 4 'Angle D.

PROPOSITION XXIV.
THEOREME XYV.

Si deux Triangles ont deux Coftez égaux d dewx Coffez;
chacun an fien , & que lun d icenx ait I’ Angle compris
de ces Coftez égaux plus grand que Lautre, la Baze
Séra anffi plus grandeque la Baze.

Coft¢ AB, foit égal au Cofté DE, le Cofté AC, au

ofté DF, mais que ’Angle A, foit plus grand que I’An-
gle EDF ; Cela eftant, je dis que la Baze BC, fera plus
grande que la Baze EF ; Pour le Prouver.

JE fuppofe que dans les deux Triangles ABC, DEF, le
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. Tirez par la Propof-
tion precedente la Ligne
DG, qui faffe avec DE,
PAngle EDG, égal 2
I’Angle A ; cette Ligne
DG, tombera hors le
Triangle DEF , puis B : C e
ue I'Angle EDF, eft
Elppofé plus petit que ¥
I'Angle A ; Faites en- '
fuite DG, egale a DF, ou 4 AC, fon égale, & menez
la LigneDroitte EG ; cette Ligne paffera neceffairement ou
audeflus duPoint F, oupar le Point F, ou audeflous ; Pen-
fons qu’elle paffeau deflus, comme icy , & tirons la Ligne
FG; Maintenanten comparant les Triangles DEG, & ABC,
lesdeux Coftez ED, DG, font égaux aux deux Coftez BA,
AC, chacun au fien, & ’Angle EDG, égal a 'Angle A, par
conftrudion ; Partantla Baze EG,eft égaleala Baze BC, par
la 4.Prop. Deplus au Triangle DFG, les deux Coftez DF,
DG, font, égaux , par conftruction ; Donc par la .
Prop. les Angles DFG, DGF, fur la Baze senfuivent
€gaux; Or I’Angle EFG, eft plus grand que ’Angle DFG,
qui n’eft que fa partie, il eft donc aufli plus grand que
PAngle DGF, & 4 plus forte raifon que ’Angle EGF, qui
n'eft que partie de DGF y Cela eftant, puis qu'au Trian-
gle EFG, I'Angle EFG, eft plus grand que 'Angle EGF;
11 s’enfuit par la 19. Prop. que le Cofté EG, qu foitient
le plus grand Angle, eft plus grand que le Cofté EF, qui
foatient le plus petit ; Mais BC, eft égal 4 EG, comme
il a efté prouvé ; Partant BC, eft plus grand que EF.

Penfons maintenant '
que la Ligne EG, pafle
par le Point F, comme A R

dans cette Figure ; au- |
quel cas on monftrera
comme cy-deflus que

EG, eft égald BC; Or 5 CET ¥ e
EG,

A D
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EG, eft plus grand que EF, quin'eft que fa partie ,* done
BC, fera aufli plus grand que la Ligne EF.

Penfons en troifiéme licu

jue la Ligne EG, paflfe au A D

effous du Point F, comme

icy ; auquel cas la Ligne EG, /’
- fera totjours prouvee égale 7
4 BC,; Or les Lignes DF, B CE G
FE, qui {font menées dans le Triangle DEG, font plus pe-
tites que les deux DG, GE, par la 21. Prop. Donc fide ces
deux Tous inégaux onofte les parties DF, DG, qui font
égales, qar conftruction, le refte EF, s‘enfuivra moin-
dre que le refte EG ; & partant moindre que fon égal BC;
ainfi de quelque fagon que tombe la Ligne EG, cette Ligne,

ou fon égale BC, fera todjours plus grande que EF ; Ce
qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXV.
THEOREME XVL

Si deux Triangles ont deux coftez. égasx a dewx coffex,
chacun au fien, & la Baze plus grande que la ‘Baze,
ils auront auffi I Angle compris de ces coftez. éganx
plus grand que I Angle.

Cofté AB, foit égal au Coft¢ DE, le Cofté¢ AC, au
Cofté DF, & que la Baze D
BC, foit plus grande quela A
Baze EF ; Cela eftant, je
dis que I'Angle A, eft plus
grand que PAngle D.

Car fi cela n’eftoir, il luy \
feroit égal , ou plus petit; § C F

JE fuppofc que dans les deux Trian les ABC, DEF, le
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Mais il ne peut’luy eftre égal ; parce qu'il s’enfuivroit que
la Baze BC, feroit égalea la Baze EF, parla 4. Prop. Ce
qui eft contre la SupFoﬁtion 3 11 ne peut non plus eftre
plus cfetit , car il s'enfuivroit que la Baze EF, feroit plus
grande que la Baze BC, par la Propofition precedente
ce qui eft auffi contre la Suppofition ; Donc I’Angle A, eft
plus grand que ’Angle D. Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXVI.
THEOREME XVIL

Si deux Triangles ont deux Angles éganx d deux Angles,
chacun an fen, €8 un Cofté égal 4 un (of¥é, favoir,
ou celuy aux extremitez duquel font les Angles éganx,
ou celuy qui foiitient l'un de ces Angles, ils au-
ront auffi les dewx autres Coftez éganx , chacun an
fien, @ Lantre Angle égal a Lautre dngle, € tous
le Triangle féra égal & rout le Triangle,

E fuppofe que dans les deux
Triangles ABC, DEF, I’An-
le B, foit égal i I’Angle E,
‘Angle ACB, 4 I'Angle F, &
que le Cofté BC, foit égal au
Cofté EF, aux extremitez def-
quels font les Angles égaux;
Cela eftant, je dis quele Coftd
AB, eft égal au Cofté DE, le B E F
Cofté AC, au Cofté DF, que I’Angle BAC, eft égal 3
PAngle D ; Etenfin que tout le Triangle ABC, eft égal
i rout le Triangle DEF.
Car fi AB, n’eftoit pas égal 4 DE, il s’enfuivroit que I'un
de ces deux Coftez feroit plus grand que I'autre ; Pen-
fous fi vous voulez que ce Foit AB j en ce cas retranchez
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de AB, la partie BG, égale 4 ED ; Puis tirez la Ligne
CG , Maintenant comparant le Triangle GBC, au Trian-

le i)EF, le Cofté GB, fera égal au Coft¢ ED, par con-

rucion, le Cofté BC, eft égal au Cofté EF, & I’Angle B,
égal 4 PAngle E, par Suppofition ; Donc par la 4. Prop. la
Baze fera égale a la Baze,& l’Angle GCB, égal 4 'Angle
F ; Mais 'Angle ACB, eft fuppof¢ égal a I'Angle F;ainfi
il senfuivroit que I’Angle GCB, & I’Angle ACB, feroient
égaux entr’eux, c’efta dire la partie au tout, ce qui eft im-
poffible ; Il eft donc impoffible, que le Cofté AB, foit plus
grand que le Cofté DE ; On prouvera de mefme que DE,
ne f{cauroit eftre plus grand que AB, donc ces deux
Coftez AB, DE, font ¢gaux ; Enfuite decluoy , puis que,
par la Suppofition, le Cofté BC, eft égal a EF, & I’Angle
B, égal 4 PAngle E, Il senfuit par la 4. Prop. que la Baze
AC, eft égale a laBaze DF, que I'Angle BAC, eft égal 4
- I’Angle D ; Et enfin que tout le Triangle ABC eft égal 4
tout le Trlangle DEF ; Ce qu'il falloit démontrer.

Supfofons maintenant que le Cofté AB, qui fofitient
IAngle ACB, & le Cofté DE, qui folitient ’Angle F;
font égaux entr’eux ; Cela eftant, je dis que le Cofté
BC, eft égal 4 EF, le Cofte AC,égal 4 DF, que I'Angle
BAC, eft égal 4 PAngle D ; Et enfin que tout le
Triangle ABC eft égal 4 tout le Triangle DEF.

- Car fi BC, n’eftoit pas égal a EF, il senfuivroit que
Pun de ces deux Coftez fegroit plus grand que lautre.
Penfons que ¢e foit BC ; auquel cas retranchez de BC,
la partie BH, égale 4EF, & tirez la Ligne AH ; Mainte-
nant comparant le Triangle ABH, au Triangle DEF, le
Cofté BH, fera égal au Cofté EF, par conftruétion ; le
Cofté AB, cft égal au Cofté DE, & I’Angle B, égal i
P’Angle E, par Suppofition. Partant par la 4. Prop. la
Baze fera égale 4 la Baze, & I’Angle AHB, fera égal a
PAngle F ; Or ’Angle ACB, eft fuppofé égal a I’Angle
F, donc I’Angle AHB, feroit égal 4 ’Angle ACB, ceftd
dire I’ Angle extericur a fon Oppof¢ Interieur ; ce qui eft

G ij
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impoffible par la 16. Prop. Il n’eft donc pas vray que le
Cofté BC, foit plus grand que EF ; On prouvera de mé-
me que EF, n'eft pas plus grand que BC ; Partant ces
deux Coftez BC, EF, font égaux ; Mais le Cofté AB,
eftant fuppofé égal 4 DE, & I'Angle ABC, égal 4 I’An-
gle E, il senfuit par la 4. Prop. que la Baze AC, eft égale
a la Baze DF, que I'Angle BAC, eft égal 4 'Angle D,
& enfin que tout le Triangle ABC, eﬁ égal a tout le
Triangle DEF ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXVII
THEOREME XVIIL

Si ume Ligne Droitte tombant fur deux Lignes Droittes
fait les Angles oppofez  alternativement éganx en.-
tr'eux , ces dewx Lignes [érowt paralleles ensr'elles.

E fuppofe que les deux Lignes AB, CD, font Droittes
1& que la Ligne EF, tombant deflus fait les deux Angles
CFE, & FEB, qui font K

alternativement oppofez, e/

égaux entr'eux ; Cela ¢- A B
tant, je dis que les Lignes / >G
AB, CD, font paralleles. _

Car {i elles ne font pas /F D

paralleles, ces deux Lignes

eftant prolon%c’es d’une part ou dautre fe pourront ren-
contrer. Penfons que ce foit vers G ; En ce cas les deux
Lignes EG, FG, avec la Ligne EF, formeront le Triangle
EFG, dont le Cofté¢ GF, fe trouve prolongé vers Cj;
Partant par la 16. Prop. 'Angle exterieur CFE, fera plus
grand T:e fon Oppofé alternativement FEB ; Ce qui eft
contre la Suppofition ; Donc les deux Lignes AB, CD, font
paralleles ; Cequ’il falloit démontrer, _ ,
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"PROPOSITION XXVIIL |

THEOREME XIX

Si une Ligne Droitte tombant fur deux Lignes Droitzes

fait I Angle exterienr égal a fon Oppofe Interieur de
mefme part , on bien les dewx Intevienrs de mefime

part égaux 4 desx Droits , ces dewx Lignes [eront
paralleles entr elles. |

E fuppofe que les deux Lignes AB, CD, font Droittes,
& que la Ligne EF, tombant deflus, & les coupancaux
Points G, & H, fafle 'un des Anﬁles exterieurs comme

EGA, égal a I'Angle GHC, qui eft fon Oppofé Interieur
demefme part. Cela eftant, je dis que les Lignes AB,
CD, font paralleles. :

Car par la 15. Prop. I'Angle
HGB, eft égal 4 'Angle EGA
Mais I’Angle EGA, eft égal 4 : ;
PAngle GHC, par Suppofition; A Q B
Partanc I'Angle HGB, eft égal 4 /
PAngle GHC, qui eft fon Oppo- ¢ H
fé alternativement. D’ou 1l fuit,
par la Prop. precedente, que les /
Lignes AB, CD,{ont paralieles ;

Ce qu’il falloit démontrer. : "

. Je {uppofe en fecond lieu que les deux Angles AGH,
& GHC, qui font les deux Oppofez Interieurs de mefine
part , foient égaux 4 deux Dropes ; Cela eftant je dis en-
core que les deux Lignes AB, CD, font paralleles.

Car puis que les deux Angles AGH, & GHC, font
égaux a deux Droits, il s’enfuit qu’ils font égaux aux deux
Angles AGH, & HGB, qui valent aufli deux Droits, par
la 13.Prop. Donc fi de ces deux Tous quifont éaux'l’on ofte

| G ijj
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PAngle AGH, qui leur eft commun, les Angles reftans
GHC, & HGB, qui font oppofez alternativement Teront
égaux; Et partant, par la Propofition precedente, les deux
Lignes AB, CD, font paralleles ; Ce qu'd falloir dé-
montrer.

Remargae.

Si on fuppofoit que la Ligne AB, inclinaft tant foit peu
par Pexcremité A, vers la Ligne CD, & qu'ainfi ’Angle
AGH, devenant un peu plus petit, les deux Angles AGH,
& GHC, pris enfemble valuffent moins que deux Droits
En ce cas il eft évident que les Lignes AB, CD, ne fe-
roient point paralleles, mais queeftant prolongées elles fe
rencontreroient du Cofté ol ces deux Angles valent
- mows que deux Droits ; Et partant nous pouvons efta-
blir icy cette verit¢ , Que fi une Ligne Droitte, tom-
bant fur deux Lignes Droittes, fait les deux Angles In-
tericurs de mefme part moindres que deux Droits, ces
deux Lignes ne font point paralleles ; & qu'eftant pro-
longées elles fe rencontreront du Cofté ol ces deux An-
gles valent moins que deux Droits. )
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PROPOSITION XXIX.
THEOREME XX.

i une Ligne Droitte tombe fur deux Lignes Droittes
paralleles, elle fera les Angles oppofex alrernative-
ment éganx entr'eux , I Angle exterieur égal 2 fon
Oppofé Interieur de mefme part ; Et les deux Inte-

. vieurs de mefme part égaux d deux Droits.

E fuppofe que les deux Lignes

Droittes AB, CD, foient paral- ‘

icles,, & que la Ligne Droitte EF,

tombe defus, & les coupe aux & q B

Points G, & H ; Cela eftant, je ‘ /

dis premierement que les Angles ¢ H D,
oppofez alternativement, tels que -~/

font AGH, & GHD, font égaux yA

entr’eux.

Autrement il faudroit que I'un de ces deux Angles fuft
plus petit que lautre ; Penfons que ce foit AGH; au-
quel cas AGH, pris avec GHC, vaudroit moins que
GHD, pris avec le mefine GHC ; Mais GHD, & GHC,
valent deux Droits par la 13. Prop. Partant AGH, &
GHC, vaudront moins que deux Droits ; Et ainfi il s’en-
fuivroit, par la remarque precedente, que ces Lignes AB,
CD, ne f{eroient point paralleles ; Ce qui eft contre la
Suppofition ; L’Angle AGH, ne peut donc pas eftre plus
fetit que PAngle GHD ; On prouvera de mefme que
’Angle GHD, ne peut pas eftre plus. petit que I’Angle
AGH ; 'Donc ces deux Angles font égaux entr’eux ; Ce qu'il
falloit démontrer.

e dis en fecond liew , que I'Angle Exterieur
EGB, eft égal 4 fon oppofé Interieur de mefe part
fcavoir GHD. :
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Car par la 15. Prop. EGB, eft égal 4 AGH, qui luy eft

oppofé an Sommet ; Or par ce qui vient deftre prouvé,
AGH, eft égala GHD ; Partant EGB, eft auffi égal i
GHD ; Ce qu'il falloit démontrer. ,.

Je dis enfin que les'deux Angles Intericurs de mefme
part, comme BGH, & GHD, font ¢gaux a deux Droits,

- Car par ce qui vient d’eftre prouve I'Angle GHD, cft
égal i 'Angle AGH Et partant GHD, pris avec HGB,
¥audra autant que AGH, pris avec HGB ; Or, par la 13.
Prop. AGH, & HGB, valentdeux Droits ; DoncGHD,
& HGB, valent aufli deux Droits ; Ce qu’il falloit dé-
montrer.

PROPOSITION XXX
THEOREME XXL

in‘Lz‘grm Drozrtes pardllelcfs 4. une mefme, font
' paralleles enty elles.

E fuppofc queles Lighes AB,CD, = / L

font paralleles 4. la Ligne EF’ A G B,
[cla eftant , je'dis que ces LigneS E H/ F.
{font paralleles entr’elles ; Pour le & K/ . D
Prouver. /

Tirez la Ligne Droitte GK, qui .
coupe ces trois Lignes aux Points G, H,K -; Enfuite de.
quoy, puis que les Lignes AB, EF, font paralleles, par
Sup%oﬁtion, & que GK, tombe deflus, il s'enfuit, par la
a9. Prop. que les Angles AGH, & GHF, qui font oppo.
ez alternativement, font égaux entr'eux ; De mefme puis
que les Lignes EF, CD, font auffi fuppofées paralleles, &
que la mefme Ligne GK, tombe deffus, il s'enfuit, par la
mefme Prop. que l’AngIe exterieur GHF, eft égal4 fon Op.
pofé Interieur HKD ; ainfi les deux Angles AGH, &
HKD, qui font égaux 4 un mefme, font égaux entr’eux;

Or
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Or ces Angles font oppofez alternativement ; Donc par
Ja 23. Prop. les deux Lignes AB, CD, font paralleles,
Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXXI.
PROBLEME X.

Par un Poins donné mener une Ligne Droiste parallele &
une Ligne Dyoiste donnée.

E fuppofe que le Point donné

foicr A, & la Ligne Droitte E A ¥
aonnée, BC ; & je propofe de /
mener par le Point A, une Ligne, B D C

?ui foit parallele 2 BC ; Pour le
aire.

Tirez du Point A, 4 tel Point qu'il vous plaira de la
Ligne BC, la Ligne Droitte AD, ‘qui faffe avec BC, un
Angle tel qu’il vous plaira , comme ADC ; Menez enfuitte

r le Point A, la Ligne Droitte EAF, qui fafle avec AD,
YAngle EAD, égal i ’Angle ADC ; Cela eftant, je dis
que la Ligne EF, eft paralleled BC.

Car les Angles EAD, ADC, qui font oppofez alternati-
vement, font égaux, par conftruction ; Partant par la
29. Prop. les Lignes EF, BC, font paralleles ; Ce qu’l
falloit fgire, & c&montrer,

»*
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T{gmarque.

Pratiqie de cette Propofition. Pofons que la Ligne IK, -
foit donnée, & que l¢ Point
donné foit H ; Mettez le pied

du compas au Point H, & l'ou- N R
vrez de telle forte 1u’en décri- L/ X
vant.un Arc de Cercle, il raze la

X N S

Ligne IK ; Cela fait, tranfportez
le compas ainfi ouvert 4 un Point
de la Ligne IK, comme I, & dé- _
crivez de la part du Point H, P'Arc LNM, puis tirez
part le Point H, une Ligne Droitte qui raz: 'Arc LNM,
& alors cette Ligne NH, fera parallele a la Ligne IK.

PROPOSITION XXXI11I,
THEOREME XXII

En tout Triangle, un des Cofle eftant prolongé I' An.
gle Extervienr eff égal aux deux Oppofez Inserieurs ;
&3 les trois eAngles d'un Triangle font éganx 4 dewx
Droits. |

E fuppofe que du Triangle
JABCI:PIG Cofté BC, foit plgo- N
onge versD ; Cela eftant, jedis

remierement que ’Angle Exte.
rieur ACD, eft ¢gal aux deux ‘
Oppofez Interieurs A, & B,
pris enfemble. Pour le prouver.

Menez par le Point C, la Li-
gne Droitte CE, parallele 4 AB, B c D
par la Prop. precedente ; Cela pofé, puis que les Lignes
AB, CE, font paralleles, & que la Ligne AC, tombe
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deffus ; 1l s'enfuit, par la 29. Prop. que I’Angle ACE,
eft ¢gal 4 P’Angle A, qui luy eft oppofé alternative-
ment.
~ De mefme, puis que les Lignes AB, CE, font paralle-
les, & que la Ligne BD, tombe deffus ; Il ¢enfuit par la
mefme 29. Prop. que ’Angle Exterieur ECD, eft égal a
fon oppofé Interieur B 5 Et partant PAngle total ACD,
eft égal aux deux Angles A, & B ; Ce qu'il falloit démon-
trer.

Je dis en fecond lieu que les trois Angles du Triangle
ABC, font égaux 4 deux Droits, |

Car il vient d’eftre prouvé que les deux Angles A, & B,
font dgaux 4 I'Angle ACD ; Or I’Angle ACD, avec
’Angle ACB, font égaux i deux Droits , par la 13. Prop.
Donc les deux Angles A, & B, avec I'Angle ACB, font
aufli égaux 4 deux Droits ; Ce qu’il failloit' démontrer,

1. Corollasre.

1l fuit premierement de cette Propofition que les trois
Angles d’un Triangle pris enfemble font égaux aux trois
‘Angles d'un autre Triungle, pris auffi enfemble ; Car les
trois Angles de Fun valent deux Droits, de mefme que
les trois Angles del’autre. : |

I1. Corollasra

1l fuit en fecond lieu, que fi deux Angles d’un Tria‘ngbé
font égaux 4 deux Angles d’un autre Triangle, le troifiéme
fera aufli égal au toifiéme. :

111 C orollaire;

Il fuit en troifiéme lieu, que fi I'un des Angles d’un
Triangle eft Droit, les deux autres valent autant quun
Droit. .

H j
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1V. Corollaire.

Il fuit enfin, que fi deux Angles dun Triangle font
connus, le troifiéme fera aufli connu ; Car ce troifiéme

eft le refte de deux Droits.

Remarqm.

Par cette Propofition nous pouvons déterminer 3 com-
bien d’Angles Droits font égaux tous les Angles d'une
Figure Reéiligne ; Car fi de I'un des Angles de cette
Figure l'on tire 4 tous les autres Angles autant de, Lignes
Droittes qu'il eft poffible de former de Triangles , cette
Figure fera divifée en plufieurs Triangles , chacun def.

uels valant deux Droits, I'on fcaura la valeur des An-
gles de cetre Figure , puis qu'ils font les mefmes que ceux
de tous ces Triangles. Ainfi parce qu'une’ Figure de

uatre coftez fe peut refoudre en deux Triangles ; Il sen.
21it que fes quatre Angles valent quatre Angles Droits g
Et parce qu'une Figure de cinq coftez fe peut refoudre
en trois Triangles, fes cinq Angles valent fix Angles
Droits &c. Et d’autant que toute Figure de pluficurs
Coftez fe peut refoudre en autant de Triangles qu'elle a
de Coftez, moins deux, nous devons conc%ure que tous
les Angles d'une Figure Rediligne font égaux 4 deux fois
autant d’Angles Droits quelle 2 de Coftez, moins deux ;
Ainfi les Angles d’'un Decagone valent 16. Angles Droits,
ceyx d’un Dodecagone valent vingt Angles Droits , &
ceux d’un Chilio%one, ou d’'une Figure de mille Coftez
valent 1996, Angles Droits, N

E
Yy
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PROPOSITION XXXIII.
"THEOREME XXIIL

Si deux Lignes Droistes /67:: égales @& parallele: les
Lignes Droittes qui ]ozgmmt leurs extremitez de

mefme pare, [ont auffs egales € paralleles.

E fuppofe que les Lignes AD, BC, font égales & pa-
ralleles , & que leurs extremitez font j jointes de mefme
part par les Lignes Droittes AB, DC ; Cela eftant, jedis
que ces Lignes AB, DC; font aufl cgales & Paralle}cs
Pour le prouver. :
Du Point B, au Point D, tirez la Ligne Droitte BD;
Cela pofé, puis que les ngnes Droittes AD, BC, font
paralleles, & que la Ligne BD, tombe deflus, il senfult
par la 29. Prop. que les Angles ADB, & CBD qul font
oppofez alternativement  font B @
aux entr'eux ; Comparant en- ' ' :
furtte lesTnangles ABD, & CBD,
le Cofté¢ AD, eft ¢gal au Coﬂc
BC, par Suppof' tion , le Cofté
BD eft commun, l’AngIe ABD,
eft égal a lAngle CBD, comme
il vient d'eftre prouvé Partant la &

I AT » | N
Baze AB, cft égale ; la Baze CD, & l’Angle ABD
g%alilAn gle CDB gar la 4. Prop. Or ces; deux -An’

es ABD, & CDB, font oppofez alternativement ;
Donc par Ia 29. Prop les Lxgnes AB, DC, font auﬂi
paralleles ; Ce qu'il falloit démnontrer.

%
&
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PROPOSITION XXXIV.

THEOREME XXIV.

En tout Parallelogmmme Jes Cojiez_ € les Angles oppo-
fez ﬁnt égaux entr'eux , € la Diagonale le coupe
en deux également. -

BD, eft laDmgona.le Cela eﬁant,]e dis que le Cofté
B eﬁc lafonO chD Le CoﬁcAD égal &
fon Op oft ue l’An le A eft egal 4 fon Oppofé
C¢& que l’A BC, ¢ al a fon Oppofé ADC ;
Etenfin quele rxan e ADB eﬁ ¢gal au Triangle CDB
& quaing la Dxagonale le coupe en deux également:
' Car gurs ue les Lignes A B c
CD font les oﬁez oppofez dun [~
imme, il s'en-

f t qu'clles fonr paralleles ; Et

lE fuppofe que AC, eftun Parallelogramme & que

gar confequegrla Ligne BD,tom- | _
agt deffus(’les Angles ABD & A ,’ -9
B font oppofez alternanvement font “égaux

cuf, par la 29. Prop. Par la mefme raxfon les deux
Angles ﬁﬁB & CBD, qui font oppofez altema.txvement
font aufh ¢ faux entr’ eux ; Ainfi les deux Triangles ABD
BDC, ont deux Apgles cgaux i deux Angles, chacun au
fien, & le. Cofté BD, aux extremitez duquel fons les An.
%les égaux, eft commun. Partant’ cl 26. Prop. les

cux autres Coftez AB, AD, font égaux aux deux autres
Coftez CD, CB, chacun au fié en, fcavoirr AB, 4 CD, &
AD, i CB l’Angle A, eft égal a I'Angle C  Ettoutle
Tnancrle ABD eft egal a' tout de Triangle CBD ; Enfin
puis que les dLux Angles ABD; & CBD, ont efté fepare.
ment prouvez clgaux aux deux Angles CDB & ADB, il
eft cvxdont c;ue "Angle total ABC, cft égal a lAngle to-
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tal ADC ; Qui eft tour ce qu'il falloit démontrer,

Corollaire.

11 fuic de cette Propofition quen tout Parallelogramme,
fiun Angle eft Droit, les trois autres le font auffi. Car
Fuxs que les deux Angles Internes d’un Parallelogramme
ont €gaux a deux Droits, fi 'un eft Droit 'autre I'eft
aufli | Et par confequent aufli leurs Oppofez. -

PROPOSITION XXXV.
THEOREME XXV.

Les Parallelogrammes conflituez_ [ur une me]r'ne Baze,
€5 entre mefmes Paralleles , font éganx entt enx.

E fuppofe que les Parallelogrammes’ AC, BF, font' fur

une mefme Baze , 4 {qavoir BC,

& entre mefmes Paralleles AF, BC; _A ED E
Cela eftant, je dis que ces deux
Parallelogrammes font égaux en-
tr'eux. Pour le prouver.

Certte Suppofition peut avoir trois
cas ; Car ou le Pomt E, tombera
entre A, & D, ouil tombera fur le
Point D ou au dela du PoimtD. B

Au remler cas, le Cofté AD, eft égal au Cofle BC,
qui eft fon OppolE dans le Parallelogramme AC ; De
mefme le Cofte EB, eft égal au mefme Cofté BC, qm eft
auffi fon Oppofé dans le Paallelogramme BF ; Donc
AD, & EF, font égaux ; Et fi on en ofte la Pame ED,
qui ’leur eff commune , les reftes AE, DF, feront €gaux
entr'eux ; De lus dans le mefime Parallelogramme A , le
Cofté AB cﬁ al au Cofté DC, qui eft fon Oppofé
Mais puis qudsémtparalleles & que la ngngAF tombe

3
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deflus, I’Angle Extericur CDF, eft égal i fon Oppofé€ In-
tericur BAE, par la 29. Prop. D'ou il fuit que les deux -
Triangles BAE, CDF, ont deux coftez égaux i deux
coftez chacun au fien, & I'Angle compris de ces coftez
¢gal 4 I’Angle ; Et partant par la 4. Prop. ces deux Trian.
gles BAE, CDF, font égaux entr'eux ; Cleft pourquoy fi
on leur adjoiite a chacun le Trapeze EBCD, il s’enfuivra
que le Triangle BAE, avec ce Trapeze, fera égal au
Triangle CDF, avec ce mefme Trapeze, ceft 4 dire le
Parallelogramme AC, au Parallelogramme BF ; Ce qu'il
falloit démontrer.

Au fecond cas, ol le Point E, : E
tombe fur le Point D,on prouvera Ak D L)
de mefme que le Cofté AD, eft
€gal au Cofté EF, le Cofté AB,
au Cofté¢ DC, que I'Angle Ex.-
terieur CDF, cit égal a fon Op-
pofé Intericur BAE, & que le &
Triangle BAE, eft égal au Trian- ' »
gle CDF ; C'eft pourquoy fi on leur adjotite une chofe
commune , 4 fcavoir le Triangle EBC ; Il s'enfuivra que
le Parallelogramme AC, fera €gal auParallelogramme BF;
Ce qu’il falloit démontrer. |

Au troifiéme cas, on prouvera de mefme, que AD, eft
égal 4 EF ; & en leur N D E o

adjodtant la Partie com- T
mune DE; la toute AE,
fera égale a2 la Toute
DF ; On prouvera auffi
que le Cofté AB , eft
€gal au Cofté DC, que
IAngle Extericur D, eft r
€gal 4 fon Oppofé Inte- B
rieur A, & que le Trian-
gle BAE, eft égal au Triangle CDF ; Donc fi on ofte de
* ces deux Triangles, le Triangle commun DGE ; le Tra-
peze ABGD, reftera égal au Trapeze EGCF ; A quoy fi
l'on.
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Yon adjoiite le Triangle GBC, il s’enfuivra que le Trapeze
ABGD, avec ce Trian%lc, fera égal au Trapeze EGCF,
avec ce mefme Triangle, ceft 4 dire que le Parallelo-
gramme AG, feradgal au Parallelogramme BF ; Ce qu'il
falloit. démontrer.

PROPOSITION XXXVI

THEOREME XXVI:
Les Parallelogrammes conflituez, fur Bazes Egales, &
" entie mefmes Paralleles, font égasix ‘entr eux.

’E fuppofe querles Parallelogrammes AC, EH, font confti-
wuez fur Bazes Egales, fca- . _

voir BC, GH, & entre P D . E F
mefmes Paralleles, AF,BH ; | '
Cela eftant, jé dis que ces" I / _
déux Parallelogrammes {ont
¢gaux entr’eux. Pourlé prou- / /
ver, - . . -

Menez' du Point B, auB c G- HC

Point E, laLigne BE, & du Point C, au Point F, la Ligne -
CF; Cela pofé, BC, cft cgal 3 GH, par Suppofitioff ; -
EF, eft aufl: égal 3 -GH, eftant les Coftez oppofez d’un
mefine Parallelogramme’; Donc BC, eft égal 2EF ; Dail-
leurs BC, EF; {ont fuppofées paralleles ; Donc par la 33.-
Prop. les Lignes Droictes BE, CF, qui joignent leurs ex-
tremitez font aufli-égales & paralleles § Et par-confequene
la Figure BF, eft un Parallelogramme -5 -Or ce Paralle-
logramme eft fur la mefme Baze , & entre mefmes Pa- -
rilleles, que le Parallelogranime AC ; Donc , par la:
Prop. precedente les deux Parallelogrammes AC, BF, font -
eégaux entreux ; Mais ce mrefme Parallelogramme BF, &
le Parallelogramme EH; eftant fur une mefme Baze, &~
fcavoir EF,.& entré mefmes P4ralleles, font aufli égaux”
eatr’¢ux ;, Et partant les Parallelogrammes AC, I;:H‘, qui--
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ont égaux au Parallelogramme BF, font égaux entr'eux;
‘e quil falloit démantrer.
PROPOSITION XXXVKILI

THEOREME XXVII

Les Triangles conflituez far une mefme Baze, €5 entre

mefmes Paralleles , font égaux enty'eusx.

E fuppofe que les Trian-
gles EX’BC, qDBC_, font fur & A
dne mefme Baze, A fcavoir \ ‘
BC, & entre mefmes Paralle-
les EF, BC ; Cela eftant, je
dis que ces deux Triangles
font égaux entr’eux. Pour le
prouver.

Menez par le Point B, la Ligne Droitte BE, parallele 4
AC, & par le Point C, la Ligne Droitte CF, parallele 4
BD, par la 31. Prop. Cela pofé, il s’enfuit que les Figures
AB, DC, font des Parallelogrammes, dont les Lignes
AB,DC, fontles Diagonales ; Et partant par;la 34. Prep.
les Triangles ABC, DBC, en font les moitiez ; Or les Pa-
rallelogrammes AB, DC, eftant fur une mefme Baze, 4
{cavoir BC, & entre mefmes Paralleles EF, BC, font égaux
entr’eux, par la 35. Prop. Donc les Triangles ABC, DBC,
qui en font les moitiez, font aufli égaux ¢ntr'eux y Ce
gu'il falloit démontftrer,

U
R
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PROPOSITION XXXVIII
THEOREME XXVIIL

Les Triangles conflinez_ fur Bazes Egales , & entre
mefimes Paralleles , [ont éganx enty enx.

JE fuppofe que les Trian-

pp — B ¥
gles ABC, DEF, font fur \
azes Egalesfcavoir BC, EF, \
& entre mefmes Paralleles,
GH, BF ; Cela eftant, je dis v ‘
B C E  F

we ces deux Triangles font
¢gaux entr'eux. Pour le grouver.' :

Menez par le Point B, la Ligne Droitte BG, parallele 3
AC, & par le Point F, la Lige Droitte FH, parallele a
ED, par la 31. Prop. Cela pofé, il s’enfuit que les Figures
AB, DF, font des Parallelogrammes, dont les Lignes AB,
DF, font les Diagonales ; %t partant par la 34. Prop. les
Triangles ABC, DEF, en font les moitiez ; Or les Pa-
tallelogrammes AB, DF, eftant fur des Bazes Egales, BC,
EF, & entre mefmes Paralleles BF, GH, font ¢gaux en-
tr'eux , par la 36. Prop. Donc les Triangles ABC, DEF,

ui font leurs moitiez, font aufli égaux entr’eux ; Cequ'il:
falloic démontrer. -

&

s
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"PROPOSITION XXXIX.
THEOREME XXIX.

- Les Triangles Eganx conflituez, fur une mefme Baze €
de mefme pare , font entre mefmes Paralleles.

E fuppofe que ‘les
JTriangles ABC, DBC,
jont égaux , quils font
conftituez fur une mefme
Baze, & fcavoir BC, &
qu'ils font de mefme part;
Cela eftant , je dis que
ces Triangles font entre
mefes Paralleles , €eft.a
dire que fi par le Point A,
& le .Point D, on mene la Ligne Droitte AD, cette
Ligne fera parallele a BC ; En voicy la preuve.
 Car fi elle n’eftoit pas Parallele , on pourroit par le
Point A, men¢r une autre Ligne parallele 2 BC, par la 1.
Prop. & certte Ligne pafleroit ou au deffus ou au deflous
de AD. Penfons donc premierement qu'elle pafl:au deflus,
s'il eft poflible , comme fait icy AE ; Puis prolongez la
Ligpe BD, jufqud ce qu'elle rencontre la Ligne AE, au
PointE, & tirez laLigne.CE ;. Cela pofé lesdeux Triangles
ABC, EBC, eftant f%u' une mefine Baze & entre mefmes
Paralleles feroient égaux entr’eux, par la 37. Prop. Mais
par la Suppofition le Triangle DBC, ecft égal au mefme
Triangle ABC ; Donc le Triangle EBC, feroit égal au
Triangle DBC, qui n’eft que fa partie, ce qui eft impof-
fible ; Il eft donc impoffible ‘qu’une Ligne menée”par le
Point A, parallele 3 la Ligne BC, paffe au deflus de a
Ligne AD. o

T . B C
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"Penfons maintenant que cette Parallele pafle au deffous
de AD, comme fait icy AF, & menez la Ligne Droitte
CF ; Cela pofé le Triangle FBC, feroit égal au Trian-
gle ABC, par la 37 Prop. Mais par la Suppofition le
Triangle:DBC, eft egal au mefme Triangle ABC ; Donc
le Triangle FBC, ferpit égal au Triangle DBC, ceft a
dire , 1a Partie au Tout, ce qui eft-impeflible. Cette Pa.
rallele ne peutr donc pas paffer au deflous de AD, ny au
deflus | comme il a eft€ prouve ; Donc il ne peut pasy en
avoir d’autre que AD ; Et partant: AD, eft parallele &-BC;
-Ce qu’il falloit démontrer. _ : :

PROPOSITION XL
"THEOREME XXX.

rLes Triangles Egaux, con]iz'tuez Jar Bazes Egales, €5
‘de mefme pars, font entre mefmes paralleles.

quils font conftituez fur Bazes Egales , 4 fcavoir
BC, EF, & qu'is font de mefme part ; Cela eftant, je
dis quils font entre mefmes Paralleles ; Ceft 4 dire
.que fi parle Point*A, & par le Point D, on mene la
Ligne Droitte AD, cewe Ligne fera Parallele 2 BF
-Envoicy la preuve.

: J E fuppofe que les T rian?les ,ABC, DEF, font.£gaux,

Car {i elle n’cftoit parallele, on pourroit par le Point A,

.mener une autre Ligne parallele 4 BF, par la 31. Prop. &
.cette 'Ligne pafferoit ou au deflus ou au defflous de A D;Pen-
Adons donc premierement qu'elle paffe qu deflus , sl eft
-poffible , comme fait icy AG, puis prolongez la Ligne
ED, jufqu'd ce qu'elle rencantre la Ligne AG, au Point
G, & menez la Ligne FG ; Cela pofé, Tes deux Triangles
ABC, GEF, eftant fur Bazes égales, BC, EF, & en-
tre mefmes Paralleles, feroient €gaux cntr’eux par la 38,
) 1 iij

Voyez da
Figure ¢y~
deffons.
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Prop. Mais par la Suppofi-
tion le Triangle DEF, eft
égal au mefme Triangle
ABC ; Donc le Triangle
GEF, feroit égal au Trian-
gle DEF, qui neft que fa
Partie , ce qui eft impoffi-
ble ; Il eft donc impoffible
quune Ligne menée parle’
Point A, parallele a4 BF, B
paffe au deffus de AD.

Penfons maintenant que cette Parallele paffe au deflous-
dc AD, comme fait icy AH, & menez la Ligne Droitte
FH ; Celapofé, le Triangle HEF, feroit égal au Triangle
ABC, par la 38. Prop. Mais par la Suppofition le Trian-
%}e DEF, eft égal au mefme Triangle ABC ; Donc le

riangle HEF, feroit égal au Triangle DEF, c’eft 4 dire
la Partieau Tout, ce qui eft impoflible ; Certte Parallele
ne peut donc pas paffer au deffous de AD ; ny au deflus,,
comme il a efté prouvé ; Donc il ne peut pas y en avoir
d’autre que AD ; Et partant AD, eFl; parallele 4 BF;
Ce qu'il falloit démontrer,
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PROPOSITION XLI
THEOREME XXXL

8i un Parallelagramme @& un Triangle font conflituez
Jur une mefme Baze, €8 entre mefmes Pavalleles,
le Parallelogramme féradoubledu Triangle.

E fuppofe que le Paralle-
J logramme AC, & le A D E

l‘rian(gle EBC, foient confti-

tuez fur une mefme Baze,

a fgavoir BC, & entre mé- \
mes Paralleles AE, BC;

Cela eftant, je dis que le /
Parallclogramme eft double x e
du Triangle. Pour le prou-

ver. ' : .
Menez la Diagonale AC ; Cela pofé, puis que les
Triangles ABC, EBC, font fur la mefime Baze BC, &
* entre mefmes Paralleles AE, BC, ils font égaux, par la
37. Prop. Or le Triangle ABC, eft moiti¢ du Parallelo.
gramme AC, d’autant que la Diagonale AC, le coupe en
deux également, par la 34. Prop. Donc le Triangle EBC,
eft aufli moiti¢ du Parallelogramme AC ; Et par confe-
quert le Parallelogramme AC, eft doubie du Triangle
EBC ; Ce quil falleit démontrer,

Remarqgue.

Par la il eft auffi évident que fi un Parallelogramme &
un Triangle eftoient conflituez fur Bazes Egales, & cntre
mefmes Paralleles , le Parallclogranme feroit double du
Triangle. '
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PROPOSITION XLIE
PROBLEME XI.

D'écrire un Parallelogramme égal d-un Triangle donné;
¢ quiaitun Angle égal d wn Angle Reililigne donné,

E furpofe que 'on don- B G K
ne le Triangle ABC, ' ' ‘
&‘I’Anﬁlae Rediligne D.;. L

de décrire un Parallelo- ' D
gramme €gal au Triangle U \
ABC, & qui ait un An- \ % N
gle ¢gal a I'Angle D ' > '
Coupez I'un des Coftez de ce Triangle , par exemple -
AC, en deux également au Point E, & de ce Point tirez -
par la 23. Prop. la Lig_ne EG; qui faflé avec EC; I’Angle -
CEG, ¢égal aI'Angledonné D ; rirez aufl; par la 31. Propt -
par le Point'B, la' Ligne BF; parallele 3:AC ; Cela pofé;
je dis que la Figure EF, eft un Parallelogramme, que ce
Parallelogramme eft €gal au Triangle ABC, & qu’il a urr
. Angle égal a I’Angle donné-D*; Pour:le prouver.
a EC, II eft évident quela Figure EF, eft un Paralle-
logramme , qui a l’Angble CEG, égal 4 I’Angle donné.
D, par conftru&ion ; fi bien'qu’il refte feulement 4 prou--
" ver qu’il eft égal au Triangle ABC. Pour le prouver.
Cela pofé, puis que les Triangles BAE, BEC, font fur
des BazesEg Yes, AE, EC, & entre mefmes Paralleles, BF, .
AC, ils font égaux entr’eux, par la 38. Prop. par confe.
quent lg Triangle ABT, qui eft compofé de ces deux.

Cela eftant , je propofe
Pour le faire. AT E C-
du Point C, la Ligne CF, parallele 4 EG'; Enfin menez
Pais'que CF, eft parallele 4 EG, & que GF;eft parallele
Du Pbint B, au Point E; menez la Ligne Droitte BE
Triangles-
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Tiiangles, eft double du Triangle BEC ; Mais le Parallelo.
gramme EF, eft aufli double de ce mefme Triangle BEC,.
par la Prop. précedente, puis qu'il eft fur la mefme Baze,
& entre mefmes Paralleles ; Donc Ie Triangle ABC, &
le Parallelogramme EF, qui font doubles d’une mefme
chofe, font egaux entreux ; Ce qu’il falloit faire, & dé-
montrer.

Remargae.

La pratique de cette Propofition confifte feulementa faire:
un Parallelogramme fur la moitié de la Baze d’un Trian-
gle, & entre mefmes Paralleles ; C’eft pourquoy nous pou-
vons €tablir comme une verit¢ Geometrique , que toutPa-
rallelogramme conftitué fur lamoitié¢ dela Baze d’un Trian-
gle, & entre mefmes Paralleles, eft €gald ce Triangle..

PROPOSITION XLIIL
THEOREME XXXIL

En Tout Parallelogramme , les Supplemens des Paralle-
logrammes qui font allentour du Diametre font
éganx emtr eux.

fuppofe ciue la Figure AC,eft 5 yw D
un Parallelogramme , dont le \K

Diametre eft AC, allentour duquel g
fout les Parallelogrammes AK, KC;
Cela eftant , je dis que les Supple-
mens KB, KD, font €gaux entr'eux;
Pour le prouver. -

Puis que par la 34. ProF. fe Dia-
metre AC, coupe le Parallelogram.
me AC, en deux également | le Trian%le ABC, eft égal
auw Triangle ACD ; Demefine, les Parallelogrammes AK,.

. K

G o}
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KC, eftant coupez en deux également par leurs Diame-
tres AK, KC, le Triangle AEK, eft égal au Triangle AKH,
& le Tnangle KGC, egal au Tnangle KCF ; Si donc des
Triangles ABC, ACD qui font égaux nous oftons cho.-
fes égales, fqavou du Trlan le ABC les deux Triangles

AEK, KGC ; & du Triang %e ACD, les deux Triangles

AKH KCF, 'les reftes, qui font les Supplemcns KB, KD,
feront égaux entr’eux ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPOSITION XLIV.
PROBLEME XIL

Sur une ngne Dyroitte donnée décrive un Parallelo-
gramme egal a un Triangle donné , € qui ait un
Angle égal a un Angle ‘Rgﬁ‘zlzgm donne.

E fuppofe qu’on donne la Ligne Droitte AB, le Trian-
le C & I'Angle Rediligne D ; Cela eﬁ-ant je pro-
F de décrire fur AB, un Parallelogramme égal au
g'rlangle C, & qui ait un Angle égal 4 I'Angle D; Pour
le faire.

Prolongez AB, vers
E, & aprcs avoir fait
AE, égal a un des co. |
ﬂ:ez u Triangle C,
achevez par la 22. Pro
de décrire le Tnangfe
AEN cgal au Trian-

) ¢

' B
gle C. PLIIS par la 42. E |&7A
Prop. dccnvez le Pa- K’.

rallelogramme AF, égal

au Triangle AEN, & qui ait 'Angle HAG,’ ¢gal 4 'An-
gle D ; Prolongez aprés cela FG, & HA ! indefiniment
vers K & vers L ; Prolongez de mefme FH, R mdeﬂmmenc
vers I; & ayant mené par le Point B, la ngpe IBM, pa-
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rallele 3 FG, par la 31. Prop. tirez du Point I, o les
Lignes IBM, & FHL, fe rencontrent , la Ligne Droitte
IAK, fi longue, quelle rencontre la Ligne FGK, au Point
X ; Enfin menez par le Point K, la Ligne Droitte KLM,
parallele a AB, par la 31. Prc;p. Cela pof¢, je dis que la
Figure AM qui eft décrite fur la Ligne Droitte donnée
AB, eft un Parallelogramme ; que ce Parallelogramme
eft égal au Triangle donné C ; & quil a un Angle égal
al'Angle donné D 5 Pour le prouver.

Puis que les Lignes AB, LM, & les Lignes AL, BM,
font par:ﬁleles, par conftru&tion , il senfuit que AM, eft
un Parallelogramme ; Et puis que FI, KM, font paralleles
a AB, elles (gnt aralleles entr'elles, par la 30. Prop. De
Ylus’ les Lignes IBM, FGK,ayant aufli efté faites Paralle-

es, il eft évident que la Figure FM, eft un Parallelo-
gramme ; Dans lequel les Parallelogtammes AM, AF,
eftant les - Supplemens des Parallelogrammes qui font
allentour du Diametre, ils’enfuit qu’ils font égaux entr’eux,
par la 43. Prop. Or, par la conftru&ion, AF eft égal au
Triangle AEN ; Donc AM, eft auffi égal au Triangle
AEN ; Mais ce Triangle a efté fait égal au Triangle C;
Do il fuit que le ParalleloFramme AM, eft aufli égal au

¢ Triangle C; Drailleurs, parla 5. Prop. ’Angle LAB, cft
égal 4 PAngle HAG, qui a eft¢ faic égal 2 I'Angle D
Et partant ’Angle LAB, eft auffi ¢gal 4 'Angle D ; Ce
qu’il falloit faire & démontrer.

333 33453
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%

K ij



+  ELEMENS D'EUCLIDE:
PROPOSITION XLV.
PROBLEME XIIIL

Décyire un Pavallelogramme égal d une Figure Reciligne
donnée , € qui ait un Angle égal & un Angle
Rettiligne domné,

E fuppofe qu'on donne la Figure Rediligne ABCD, &
l’AngYe Reailigne E ; Cela eftant, je propofe de dé-
crire une Parallelogramme égal 4 la Figure ABCD, qui
ait un Angle égal a ’Angle E ; Pour le faire.

Menez la Ligne Droitte _ ‘
BD, afin de refoudre la C D F_1_K
la Figure ABCD, en deux <
Triangles ; Puis, parla42.

Prop. décrivez le Paralle-
logramme IG, égal 4 I'un
des Triangles, par ex:m- p AC H L

le 4 ABD, & qui ait ‘
'Angle FGH, égal a I'Angle E ; Enfuire, par la 44, Prop.
décrivez fur la Ligne HI, le Parallelogramme IL, égal au
fecond Triangle BCD, & qui ait auffi 'Angle IHL, égal
3 ’Angle E ; Cela pofé, jc dis que la Figure FL, com-
pofée de ces deux Parallelogrammes , eft un Parallelo-
gramme égal a la Figure ABCD ; & qui a2 un Angle
egal 4 ’Angle donné E ; Pour le prouver.

Les Parallelogrammes qui font les Parties de la Figure
FL, eftant égaux aux Triangles 'qui font les Parties de la
Figure ABCD , Il eft évident que la Figure FL, eft égale
a la Figure ABCD ; Deplus, la Figure FL, a ’Angle
FGL, égal a ’Angle donné E ; Il ne refte donc plus qu’a
prouver que les deux Parallelogrammes IG, IL, compo-
fent enfemble un feul Parallelogramme. Pour le prouver.

Les deux Coftez FG, KL, font égaux & paralleles,
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eftant égaux & paralleles 4 IH ; Suppofé donc que FK,
& GL foient des Lignes Droittes , elles feront aufli éga-
les & paralleles entr'elles , par la 33. Prop. puis qu’eﬁes
joignent des Lignes Droittes égales & paralleles. Or je
prouve que les Lignes FK, & GL, font des Lignes Droit-
tes. Premierement, I’Angle G, & I’Angle THL, font
é§aux entr'eux, par conft. Si donc on leur adjoute I’An-

e commun GHI, les deux Angles G, & GHI, feront
€gaux aux deux Angles qui ontle Point H pour fommet,
Mais les deux Angles G,& GHI, font €gaux f deux Droits,
parla 29. Prop. Donc les deux Anglesquiont le Point H

our Sommet font égaux 4 deux Droits ; Et partant les
Lignes GH, & LH, qui concourent 2 un mefme Point,
font une Ligne Droitte. De mefme, PAngle K, & I'An-

le FIH, font égaux entr’eux, puifquils font oppofez
aux Angles G, & IHL, qui font egaux entr’eux ; Si donc
on leur adjotite 'Angle commun HIK, les deux Angles K,
& HIK, feront égaux aux deux Angles qui ont le Point I
pour Sommet ; Mais les deux Angles K, & HIK, font
¢gaux 4 deux Droits, par la 29. Prop. Par confequent les
deux Angles qui ont le Point I, pour Sommet, font égaux
a deux Droits ; & partant les Lignes FI, & KI, qui con-
courenta un mefme Point, font une Ligne Droitte. Dol
il fuit que FL, eft un Parallelogramme ; Ce qu’il falloit

faire & démontrer,

I 'I{gmarque.

Sila Figure donnée cuft eu plus de quatre Coftez, ilau-
roit fallu %:divifer en tous les Triangles dont elle auroit

& eftre compofée ; Puis, aprés avoir fait (comme il vient
d’eftre dit) le Parallelogramme FGLK, égal 4 deux de
ces Triangles, il auroit encore fallu décrire fur LK, un
Parallelogramme égal 4 un autre Triangle , & ayantun
Angle au Point K égal 4 'Angle donné E ; & ainfi con-
tinuér autant de fois de fuitte qu’il y auroiteude Trian-

les.
& K iij
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I1. Remarque.

Enfuite de la Propofition précedente, fi deux Figures
Redtilignes Inégales font données , l'on pourra trouver
I'excez de la plus grande par :
deflus la plus petite ; Par
exemple, fi les Figures A &

. B, font données , entre lef- A
quelles A, eft plus grande
que B, il n’y aura qua décri- |

re le ParaYlelogramme CE, bR E
€gal 4 la Figure A ; puis dé- ‘
crire fur le cofté CD, le Pa-
rallelogramme CH, ¢gal i la
Figure B ; Car alors il eft
€vident que le Parallelogram-
me GE, feral’excez de la Figure A, par deffus la Figure B«

c a F

PROPOSITION XLVI
PROBLEME XIV.

Sur une Ligne Droitte donnée décrire un Quarvé.

E fuppofe que la Ligne Droitte cf- ~—D

donnce foit AB, & je propofe de
décrire fur cette Ligne un Quarré.
Pour le faire.

Elevez au Point A, la Ligne Droitte
AC, Perpendiculaire 4 AB, parla n1.
Prop. & faites AC, égale a AB
Puis menez par le Point C, la
Ligne CD, Parallele 2 AB, & par le Point B, la Ligne
BD, parallele 2 AC, par la 31. Prop. Cela pof€, je dis
que la Figure ACDB, quieft décrite fur la Ligne Droitte
donnée AB, eft un Quarré, Pour le prouver.

A b
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Puis que ABCD, eft une Figure de quatre coftez, dont
les Oppofez ont efté faits paralleles, il s'enfuic que cleft
un Parallelogramme ; Et par confequent fes Coftez op.
pofez font egaux, par la 34. Prop. Ainfi CD, eft égal a
AB ; Mais AC, el{) aufli égal & AB, par conftruéion,
Donc CD, eft auffi égal 4 AC ; De mefme BD, eft €gal
a AC; & partant BD, eft aufli €gal aux deux autres co-
ftez AB, CD ; D’otr 1l fuit que le Parallelogramme AD,
a fes quatre coftez égaux. Drailleurs, puis que les Lignes
AB, CD, font paralleles, & que AC, tombe deflus ; II
_s’enfuit par la 19. Prop. que les deux Angles Intericurs A,
& C, font égaux 4 deux Droits ; Or ’Angle A eft droit,
par conftru&tion ; Donc 'Angle C, eft auffi Droit ; Ec
Farce quen tout Parallelogramme les Angles oppofez
ont égaux, les Angles B, & D, qui font oppofez 4 des
Angles Droits, font auffi Droits ; Et par confequent le
Parallelogramme AD, eft un Quarré ; Ce quil falloic faire
& démontrer.

1. Remarque.

Il s’enfuit de 13, que tout Parallelogramme, quia deux
coftez égaux allentour d’un Angle Droit, eft un Quarreé,

I1 Remarque.

11 fuit aufli de ld, qu’en tout Parallelogramme un Angle
eftant droit , les trois autres le font aufli.

I111. Remargne.

Comme les Grandeurs qui conviennent font €gales en-
tr'elles, il fuit aufli affez évidemment, que fi deux Lignes
font égales, leurs Quarrez feront aufli égaux ; & quefi
deux Quarrez font égaux, les Lignes furlefquelles ils font
décrits , feront aufli égales,
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PROPOSITION XLVII
THEOREME XXXIIL

Anx Triangles Reftangles, le Quarré du cofté qui fod-
tient [ Angle Droit, eff égal aux Quarrez, des
deux autres coftez.

E fuppofe que le
Triangle ABC, eft
Redangle , que 'An-
gle BAC, eft droit,
& que fur fes rtrois
coftez on ait décrit €2 1
les trois Quarrez BE,
FA, Al 5%Ela eftant, y
je dis que le Quarré
JBE, d(g:rit fur%oﬂ:é *
BC, quifoutient’An- B —(C
gle Droit BAC, eft
€gal aux deux autres
Quarrez FA, Al dé-
crits fur les deux au-
tres Coftez AB, AC;
Pour fe prouver. '
Menez par le Point D kK E
A la Li%ne Droitte
AK, parallele 2 BD, ou i CE, & menez les Lignes Droit.-
tes AD, AE, CF, Bl ; Cela pofé, puisque ’Angle BAC,
eft droit, par Suppofition, & que I’Angle BAG, qui eft un
des Angles du Quarré FA, eft auffi droit, Iis'enfuit par
la r4. Prop. que les Lignes GA, AC, concourent dire&e-
ment ; De mefme, puis que I'Angle CAB, cft droit, &
ue ’Angle CAH, du Quarré Al eft auffi droit, Il sen-
it auffi que les Lignes BA, AH, concourentdire&ement;
Maintenant;,
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Maintenant, puis que les Lignes BF, GC, qui font les
Coftez oppofez du Parallelogramme ou du Quarré FA,
font Para,Yleles y Il s'enfuit par la 41. Prop. que le Pa-
rallelogramme FA, eft double du Triangle FBC, puis
qu'ils I%mt conftituez fur une mefme Baze FB, & entre
mefmes Paralleles FB, GC ; De mefme , puis que les
Lignes AK, BD, font paralleles, par conftruction , il s'en-
fuit que le Parallelogramme BK, eft double du Triangle
ABD, eftant tous deux conftituez fur la mefme Baze BD,
& entre mefmes Paralleles BD, AK. Comparant mainte.
nant le Triangle CBF, avec le Triangle ABD, le Cofté
CB du premter, eft égal au Cofté BD du fecond , puis
que ce (gnt les coftez d’un mefine Quarré, FA ; Parla
mefine raifon, le Cofté¢ BF du premier, eft égal au Cofté
AB du fecond ; Si bien que ces deux Triangles ont deux
Coftez égaux 4 deux Coftez , chacun au fien ; De plus
I'Angle CBF, compofé d'un Angle Droit , & de ’Angle
ABé, eft égal a’Apngle ABD, qui eft aufli. compofé d’un
Angle droit , & du mefme Angle ABC ; Donc par la
4. Prop. le Triangle CBF, cft égal au Triangle ABD ; Et
ainfi le Parallelogramme BK, & le Quarre FA, qui fost
doubles de chofes égales, font €gaux entr'eux, par le
6. Ax. De mefme, puis que les Lignes IC; HB, qui font
les Coftez oppofez duParallelogramme ou du Quarre Al
font paralleles, Il s’enfuit par la 41. Prop. que le Paral-
lelogramme Al eft double du Triangle ICB ; De mefine,
puis que les Lignes AK, CE, font paralleles, par confiru-
&ion , 1l senfuit que le Parallelogramme CK, eft double
du Triangle ACE, puis quils font conftitucz fur une
mefme Baze, CE, & entre mefimes Paralleles, CE, AK.
Comparant maintenant le Triangle BCI, avec le Trian-
gle ACE, le Cofte CI. du premier, eft égal au Cofte AC
du fecond, puis que ce font les coftez d’un mefine Quarré,
Al ; Par la mefme raifon, le Cofté CB du premier, eft égal
au Cofté CE du fecond ; Deplus, I’Angle ICB, compris
des deux coftez du premier Triangle | eft égal a-I’Angle
ACE, compris des deux coftez du fecond, c_haagx de fes
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Angles eftant compofé d’un Angle droit, & de I’Angle
ACB ; Donc par la 4. Prop. le Triangle ICB, eft ¢gal au
Triangle ACE ; Er par confequent, le Parallelogramme
CK, & le Quarré Al qui font doubles de chofes égales ,
font égaux entr'eux ; Mais il a déja efte prouvé aupara-
vant, que le Parallelogramme BK, eft ¢gal au Quarré FA ;
Donc le Quarré BE, qui convient avec les deux Paralle-
logrammes BK, CK, ou plitoft qui eft la mefme chofe,
eft égal aux deux Quarrez FA, Al, pris enfemble ; Ce
qu'il falloit démontrer. S

"PROPOSITION XLVIIL
THEOREME XXXIV.

Si le Quarré de lun des. coftez. dun Triangle off égal
aux Quarrez des dewx autves coftez, I Angle compris
de ces denx autres coftez eft drois,

E fuppofe qu'auTriangle ABC,

le Quarré du Cofté BC, foit C
cgal aux Quarrez des deux autres
Coftez AB, AC ; Cela eftant,
je dis que l’An(%le CAB, compris
des deux Coftez AB, AC, eft
Droit. Pour le prouver. B A B
- Elevez au Point A, la Ligne
AE, Perpendiculaire 2 AC, & faites cette Ligne AE, égale
a AB ; Puis tirez la Ligne Droitte CE ; Cela pofé.

Puis que le Triangle ACE, eft Re&angle, il s'enfuit
par la Propofition precedente, que le Quarré du Cofté
CE, qui foutient I'Angle Droit CAE, eft égal aux deux

uarrez de CA, & de AE, oude AB fon égal ; Mais par
la Suppofition, le Quarré du Cofté BC, eft auffi égal aux
- deux Quarrez de CA, & de AB ; Donc le Quarré de BC,
& le Quarré de CE, font égaux entr'eux, par le premier
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Ax. Etpartant les Lignes BC, CE, qui font leurs coftez.
font égales entr'elles, par la troxﬁérne Remarque de la
46. Prop. Comia:ant maintenant le Triangle ABC, avec
le Triangle ACE, le Cofté AB, eft égal an Cofté AE ;
Le Cofte AC, eft commun aux ’deux Triangles Deplus
la Baze BC, vient d’eftre prouvée égale i la Baze CE;
Donc par Ia 8. Prop. 'Angle CAB, eft ¢gal 4 l’Angle
CAE ; Mais 'Angle CTAE, eft droit par conftruction ,
donc l’Anglc CAB, ecft auﬂi droit ; Ce quiil falloic de<
montrer, )

L 3
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LIVRE SECOND.A

DEFINITIONSS.

=8 E Redangle de deux Lignes Droittes, eﬂ;
¥ un Parallelogramme , dont les deux Coftez

¥l allentour de %un de fes Angles, font égaux
e rmaws) 2 ces deux Lignes droittes.
Amﬁ le Re&angle des deux Lignes

A B

Droittes AB, CD, eft le Re&angle =
EG, qui 4 Pun de fes coftez feavoir D
EF, ¢ gal a AB, & lautre fgavoxr EI—I G
égal a CD. .

Et ainfi, tout Parallelogrammc
Re&angle eﬂ: compris de deux Lignes
Droittes, qui font 'Angle Droit,

E F

Remarque

Pour mefurer la. quanntc de la Surface d’un Re&angle _
il faut fe fervir d’une petite mefure connué , telle qu'on
voudra , par exemple, d'une Toife quarrée , dun Pié
uarre, "d'un Pouce quarré & voir combien de ces Toi-
es, de ces Piez , ou de ces Pouces quarrez, contient ce.
Rc&angle

Ainfi, pour trouver la mefure, ou la quantité, de la Sur-
face du Re@angle EG, il faut divifer lacun de fes coftez
en Toifes, en Piez, ou en Pouces, & muldplier 'un par -
l’iutre & le produ1t vous donnera ce que vous cher-
chez,
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Par exemple, pofé que le Cofté EF,
contienne ﬁg Toli)fes R %c le Cofté EH, H ¢
en contienne trois, multipliant Pun par
Pautre cela faic 18. Toifes quarrées, qui ,
eft la mefure de la Surface de ce Retan- E ~F

le.

Et fi le Retangle dont on veut fcavoir la mefure eft un
Quarré ; 11 faut {cavoir combien un de fes Coftez con-
tient de Toifes, de Piez, ou de Pouces, & le multplier
})_ar luy-mefme, & le produit vous en donnera la me-

ure.

II. Un Gnomon, eft une partie d’'un Parallelogramme,
compofée d'un des Parallelogrammes qui font allentour
du Diametre, & des deux Supplemens.

Ainfi dans le (lularrc' ABCD,

le Quarré FE, avec Jes deux Sup- B E c
plemens AG,  GC, eft un Gno- L
mon. :
Ec ‘pour le défigner, on décrit r N S
une portion de Cercle, femblable '
a2 KLLM, que P'on fait paffer par
ce Quarré,, & par ces deux Sup- K
plemens, & que I'on marque avec A |

trois lettres, comme eft icy mar-

qu¢ le Gnomon KLM.

2%
3

L iij
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-exemple, aux points D, & E ; Cela . ¢
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PROPOSITION I

THEOREME L

Si de deux Ligues Droittes, lune eff coupée en tant de
parties que lon woudra , les Rellangles compris de
la non.coupée , €8 de chacune des parties de la con-
pé, font éganx as Reitangle des deux tontes.

E fuppofe que des deux Lignes
JAB, & C, la premiere AB, foit
coupée , comme l'on voudra, par

F HIY @&

eftant | je dis , que les Re&angles
compris de la non coupée C, & de S
chacune des parties de la coupée, _

fcavoir AD, DE, EB, pris enfemble, font égauxau Re@an-
gle des deux Toutes AB, & C, Pour le prouver.

Elevez au Point A, la Ligne Droitte AF, perpendiculaire
i AB, parlan. dur & égale & C, par la 3. du 1. Puis,

ar les Points F, & B, menez les Lignes FG, BG, paral-
celesd AB, & a AF, par la 31. du 1. Elevez aux Points
D, & E, les Lignes Droittes DH, EI, perpendiculaires &
AB, qui feront auffi paralleles 2 AF ; Cela pofé.

Puicflque AF, eft égale d C, Il eft évident que le Paral-
lelogramme AG, eft le Redangle des deux Toutes AB,
& C; Il eft dailleurs évident que le Re&angle AH, eft
compris de la non-coupée C, ou de fon égale AF, & de
AD, qui eft la premiere partie de la coupée AB. Deplus,
les Lignes DH, & EI, eftant é%ales a AF, par la 34. dui.
ou a C fon égale, les Parallelogrammes DI, EG, font
les ReGangles compris de la non-coupée C, & de cha.-
cune des autres parties de la coupée AB ; Or tous ces
Redangles AH, DI, EG, conviennent avec le Rc&an-
gle AG ; Doncils luy font égaux par le §. Axiome. Ce
qu’il falloit démontrer. :
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Remarqae.

Pour verifier cecy en nombres ; Prenez par exemple
les deux nombres 10. & 6. Divifez 10. en trois parties,
telles qu'il vous plaira, comme g. 3. & 2. multipliezxo. par 6.
I viendra 6o. qlui fera le Re@angle des deux nombres en-
tiers ; Aprés cela multipliez aufli 5, 3, & 2, par 6. & il
viendra 3o, 18, & 12. qui feront les Re&angles du nom-
bre entier 6. & de chacune des parties du nombre 10.
Enfin adjoiitez les trois Re&angles 30, 18, & 12. & la fom.-
me fera 6o. qui eft égale au Re@angle compris des deux
dombres entiers 10. & 6. '

PROPOSJITION IL
THEOREME IL

i mne’ Ligne Drvitte eft coupée comme Ion woudra,
les Relangles compris de lé Toute ¢ de chacune
de fés Parties, font ézanx an Quarré de la Touee.

'JE fuppofe que la Ligne AB, foit coupée N .

comme l'on voudra , par exemple, au
oint C ; Et je dis que les Retangles com.
pris de la Toute AB, & de chacune de fes
Parties AC, CB, pris enfemble, font égaux
au Quarré de AB ; Pour le prouver. )
Décnivez fur AB,le Quarré AE,parla 46. du
1. & élevez au Point C, la Ligne CF, perpendiculaire i
AB, ?ui fera auffi parallele 4 AD, ou i BE ; Cela pofé.: «
Puifque AD, eft égale 4 AB, le Parallelogramme AF,
eft le Re&angle compris de la Toute AB, & de la partie
AC ; De mefme CF, eftant égale 4 AD, ou 4 fon égale
AB, le Parallelogramme CE, eft le Re&angle compris de
la Toute AB, & de fon autre partie CB ; Or les Rean-

A CB
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les AF, CE, conviennent avec le Quarré AE, qui a efté
%ait fur la Toute AB ; Donc ces Redangles font égaux &
ce Quarré ; Ce qu'il falloit démontrer. :

Remargue.

Pour verifier cecy dans un nombre ; Prenez par exemple,
0. & le divifez en deux parties,comme 7. &3. Cela eftant,
leRe&angle dunombre entier 10. & de fa partie 7. eft vo.
Le Re&angle du mefme nombre 10. & de fonautre partie 3.
eft 30. adjotitez ces deux nombres, cela fait 100. Lequel
nombre eft égal au Quarre de 10.

PROPOSITION III
 THEOREME IIL

Si une Ligne Droitte eft coupée comme I'on wondra, le
Reftangle de la Toute, €3 de [une de [és Parties, st
égal au Reflangle des deux Parties , € an Quarré

" de la Partie premierement prife.

E fuppofe que la Ligne AB, foit cou- ¥ D_K

pee comme l'on voudra, par exemple |
au Point C ; Cela eftant, je dis que le
Redtangle de la Toute AB, & de I'une
de fesParties, par exemple AC, eft égal ‘
au Re&angle des deux Parties AC, CB, A - B
& au Quarr¢ de la Partie AC, qui avoit efté premicre-
ment prile. Pour le prouver.

Elevez au Point A, la Ligne AE, perpendiculairea AB,
& égale 2 AC; Menez parle Point E, la Ligne EF, pa-
rallele 4 AB, & par le Point B, la Ligne BF, parallele 4
AE ; & au Point C, élevez la Ligne‘(%D, Perpendiculaire
& AB, qui fera auffi parallele 4 AE, oua BF ; Ccla pofé.

Puifque AE, eft égaled AC, il senfuit que AD, cft le -

Quarré
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Quarré de AC ; Parla1. Remarque de la 46. du 1. Et
' ¥u_ifque CD, eft égaled AE, oud AC, fon égale, I sen.
uit que CF, eft le Re&tangle des deux Parties AC, CB;
Or le Quarré AD, & le Re&angle CF, conviennent avec
AF, quieft le Reangle de la Toute AB, & de la Partie
AC ; Donc le Redangle AF, eft égal au Re&angle CF,
& au Quarré AD ; Ce qu'il falleit démontrer.

Remargue.

Pour verifier cecy dans un nombre ; Prenez par exemple
10. divifez-le en deux Parties comme 7. & 3. Celaeftant, le
Red&angle des deux Parties 7. & 3. eft 21. le Quarré de la
premiere Partie 7. eft 49. adjolitez ces deux nombres,.
cela fait 90: Lequel nombre eft égal au Re@angle du nom-
bre entier 10, & de fa psemiere Partie 7. '

PROPOSITION IV
, THEOREME 1V;

Si une Ligne Droitte ¢ff con,pe'é comme L'on woudya, I
Quarré de la Toute ¢ egal aux denx Quarrez des
~ Parties . € a deux Rellangles faits desdeux Parties.

TE fuppofe qué la Ligne AB,. foit cou-- € E D -‘

pée comme 'on voudra, par exemple
au Point F ; Cela eftant, je dis Tm le ¢} 0l
uarré de la Toute AB, eft égal aux © H
deux Quarrez des Parties AF, FB, & a ~—B

deux Redangles faits de ces deux Parties..
Pour le prouver.. | .

Décrivez fur la Ligne AB, le Quarré AD' ; menez la:
Diagonale CB ; Elevez au Point F| la Ligne FE, Perpen--
diculaire 3 AB, qui fera aufl parallele 4 AC,.& 4 BD ; &
par le BointI,. ou. la Ligne FE,. coupe la Diagohrfle CB»>
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menez la Ligne Droitte GIH, parallcle 4 AB ; C:la pofé,
Puifque les Lignes AC, AB, qui font les coft.z du
rré AD, font -égales, I s'enfuit par la 5. Prop. du

quw 12 Triangle ABC, a les Angles ABC, & ACB, furla -

Baze BC, égaux entr’cux ; Dailleurs, les Lign:s GH, &
AB, eftant Paralleles, & la Ligne CIB, tombant deflus,
I’Angle Excericur GIC, eft égal 4 fon oppof€ Intericur
ABC, par la 29. du1. Or I'Angle ACB, eft ég-l 2 'Angle
ABC ; Donc I'Angle ACB, ou GCI, eft ézal 4 I'Angle
GIC ; Et par confyquent dans le Triangle CGI, les Coftez
CG, GI, qui fovricnneat ces deux Angles, font égiux
entr’ ux, par la 6. du1. ‘
Diilleurs , puifque dans le Parallelo- € ED
gramme GE, I'Angle GCE, eft Droir,
eftant un d s Angles du Qrarré AD, Il 8
s’enfuit par la 2. Remarque de'la 4.6.Prolp. G H
du 1, que ce P rallelogramme GE, 4 fes —F B
quatre Angles Droits ; Et puifque les deux
Coftez CG, GI, qui font allintour d’un de ces Angles
Droits, font égaux entr’eux ; Il s’cnfuit par la 1. Remar-
que de la mefme Prop. que ce Parallelogramme CE, eft
le Qrarré de GI, ou de fon égale AF. De mefme, puift
ouc ics Lignes AC, FE, font paralleles, & que la Ligne
BIC, tombe dcflus, 'Angle Extericur FIB, eft égal 3 fon
oppof¢ Interiecur ACB ; Mais '’Angle ABC, e%l: égal 4
ACB, donc I'Angle AB(, ou FBI, eft égal 4 I'Angle FIB, .
Etpar confequentdans le Triangle BFI, les dcux Coltez FI’
_ FB,qui les fodtiennent font aufli €gaux entr'eux ; D’od i
fuitque le Parallelogramme FH, quiadeux coftez égaux
allentour de I’Angle Droit IFB, eft le Qarré de la Partie
FB. Deplus, Al ID, font deux Parallelogrammes Re&an.
Fles, puifque leurs Coftez oppofez font paralleles, & que
és Angles A, & D, eftant Droits , tous les autres le font
aufi ; Or Al eft le Re&angle de AF, FI, ou bien de
AF, FB ; & ID, eft le Re&angle de DH, HI, ou de leurs
€gales AF, FB ; Miis ces deux Rectangles Al ID, avec
les deux Quarrez GE, FH, conviennent avec le Quarré
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AD ; Donc ce Quarré leur eft égal. Ce quiil falloit dé
montrer. - '

z. R.emdrqm'. |

Tl fuic de cette Propofition, Que quand deux Lignes
Droittes- paralleles aux coftez d’un Quarré coupent la
" Diagonale de ce Qlfarré en un mefme Point, les lg
logrammes qui fe font allentour du Diametse font des
Quarrez.

I1. Remargue.

Pour verifier cecydans un nombre 3 'Prenez par exemple
10. & le divifez en deux Parties comme 7. & 3. Cela eftant,

le Quarré de 7. eft 49. le Quarréde 3. eft 9. le Rectangle
- des deux Parties 7. & 3. eft 21. Cemefime Re&angle pris
encore une fois eft encore 21. adjoitez ces deux Quarrez
& ces deux Re@angles, cela fait 100, Lequel nombre eft
€gal au Quarré du nombre entier 1o. ; '

PROPOSITION V.
THEOREME V. .

8i une Ligne Droitte eft coupée en deux Parties égales,

- €8 en deux Incgales, le Reltangle compris des deux
Parties Inégales, avec le Quarré de la Parsie 'du
miliew , font eganx an Quarvé de la moisié de ls
Toute,

' . |
*E fuppofe que 1a Ligne - E_a6. P
JDroitPtE AB, ?(:}t coupeeg:n‘ M\ ‘
eux partics égales au Point p X I
C, & en deux Inégales Point \
D ; Cela eftant, je dis que ke N
Ke&angle compris des deax & c B

M ij

aralle- = -
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arties Inégales AD, DB, avec le Quarré de la Partie du
milieu CD, font égaux au Quarge de la moitié de la Toute
CB ; Pour le prouver.

Decrivez fur CB, le Quarré CF ; tirez la Diagonale BE;
Elevez au Point D, la Ligne DG, Perpendiculaire 4 AB,
qui fura auffi prallele a BF, & 4 CE ; Puis, par le Point
H, ou la Ligne DG, coupe la Diagonale, mencz la Ligne
Droitte IHK, parallele 4 BA ; Enfin menez par le Point
A,lz Ligne AK, parallele 4CE ; Cela pofe.

Il fuit dc la 1. Remarque fur. G ¥©
la Propofition precedente que M
LG, eft un Quarré, 4 fgavoir . - \l
ccluy de LH, ou de fon égale ;

CD’; Par la mefme raifon, DI \ A
eft aufli un Quarré; & partant o

DH, eft égale 2 DB ; Par :
confequent le Rc&an%lc AH, eft le Re@angle compris
des deux Parties Inégales AD, DB ;De forte qu’il ne s'agit
plus que de prouver que le Re&angle AH, avec le Quarré
LG, font égaux au Quarré CF;Pour le prouver.

Les Reéangles CH, HF, font égaux entr’eux par la 43.
du 1. Sidonc on leur adjoiite le Quarré DI, les Re&an.
gles CI, DF, feront aufli égaux entr’eux ; Mais le Re&an.
gle AL, eft égal 4 CI, par la 36. Prop. du 1. donc il eft
aufli égal 4 DF ; Maintenaant, fi 4 ces deux chofes égales,
on adjoiite le Re&tangle CH, le Rectangle AH, fera égal
au Gnomon MNX ; Et fi 'on adjoiite a ce Re@angle &
a ce Gonomon, le C?arrc’ LG, le Re&angle AH, & le
Quarré LG, pris enfemble, feront égaux au Gnomon
MNZX, & au Quarré LG, pris aufli enfemble ; Or ce
Gnomon & ce Quarré compofent le Quarré CF ; Donc
le Re@angle AH, avec le Quarré LG, font ¢gaux ap
Quarré CF ; Ce qu'il falloit démontrer, ’

Remi‘q_m.

Pour verifier cecy dans un nombre ; Prenez par exem~
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ple ro. Divifez ce nombre en deux partics égaleso. & ro.
& en deux Inégales 17. & 3. Cela eftant, Ic nombre du mi.-
lieu fera 7. Multipliez maintenant 1. par 3. le Produit eft
s1. Quarrez le nombre 7. vous aurez 49. Ces deux nom-
bres joints enfemble font 100. qui efﬁe Quarré de 1o. ou
de la moiti€ de 20, .

'PROPOSITION VI
THEOREME VI

3 une LigneDroitteeff coupée en dewx parties bgales , €8
qu on Iuy adjodice direClement une astre Ligne Draitze,
de Re&langle compris de la Toute €8 de l'adjuiitée comme
duneféule Ligne, €5 de I Adjoditée, avec le Quarré de
lamoitsé de la Tonte, font égaux ass Quarré de lamoitié
de la Toute ¢ deladjoiisée, comme d'une feule Ligne.

E fuppofe que la Ligne Droitte F E
JAB, oit coupée en deux Parties ‘ M )
gales au Point C, & qu'on luy r xlo
adjodite directement la Ligne BD; H—Ic
Cela eftant, je disque le Rectangle l \N

compris de AD, BD,avecle Quarré g—— T
de CB, font ¢gaux au Quarré de
CD ; Pour le prouver.
" Décrivez fur ra Ligne CD, le Quarré CE ; tirez la Dia-
Diagonale DF ; Elevez au Point B, la Ligne BG, Per-
pendiculaire 4 AD, qui fera aufli parallele 4 DE, & a CF;
Puis, par le Point H, ou la Ligne BG, coupe la Diago-
nale, menez la Ligne THL, parallcle 4 AD ; Enfin menez
par le Point A, la Ligné AL, paralleled CF ; Cela pofé.
Puifque par la premier¢ Remarque de la 4. Prop. BI
eft un Quarré, DI eft €gale 4 ‘BD, & ainfi le Re&tan-

gle Al cit le Re&angle compris de AD, Bﬁ.
1]
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- Par la mefme Remarque, KG eft aufli un Quarré, &
le Qruré de KH, ou de fon égale CB ; Deforte qu’il ne
s'agit plus que de montrer que le Red&angle Al avec le
Quarré K@G, font égaux au Quarré CE. Pour le prouver.
Les Redangles AK, & CH,
qui font conftituez fur Bazes €ga-
les , & entre mefmes Paralleles
font égaux entr'eux , par la36. Prop. Ko t
du ‘1. Mais les Re&angles HE, & i :
CH, font aufli égaux entr’cux par ]
la 43. Prop. du 1. & ainfi le Re. A € B D
&ingle AK, & le Redangle EH, qui font égaux i un
mefme Redangle, font égaux entr’eux;Si donc on leur ad-
joute le Re&angle CI, le Re&angle AL fera égal au
Gnomon MNO; Maintenant, {i on adjoiite 4 ce Re&an-
gle & a4 ce Gnomon le Quarré KG, le Re&angle AI
avec le Quarré KG, fera égal au Gnomon MNO, avec
ce mefme Quarré KG ; Or ce Gnomon & ce Qrarré
compofent le Quarré CE ; Donc le Re&angle Al & le
Quarré KG, font égaux au Quarré¢ CE ; Ce qu'il falloit
démontrer.

F G K

Remarque.

Pour verifier cecy dans un nombre § Prenez par exemic
ple 10. divifez ce nombre en deux Parties égales 5. & g.
adjoditez 3. 4 10. cela fera 13. Cela eftant, le Re&anglede
13. & de 3. eft 39. Le Quarré de la moitié 5. eft z5.. gr 39..
& 25. font €4, qui cft auffi la valeur du Quarré du nom-
bxe 8. compofé de ]a moitié 5. & du nombre adjodeé ;..

SR
ol
o
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-prposzrzoN VIL '
THEOREME VIL

Si une Ligne Droitte eff coupée comme I'on woudra, le
Quarre de la Toute, € le Quarré de l'une de fés
Parties, font égaux au Quarre de [ autre Partie &
@ deux Reflangles fasts de la Toure, € de la Parsie
premicrement prife. ' '

E fuppofe que la Ligne AB, foit coupée

comme l'on voudra au Point F ; Cela
cftant, je dis que le Quarré de la Toute AB,
&, le Quarré de I'unede fes Parties,Parexem-' a

le de AF, font égaux au Quarre de l'au.

we Partie FB, & a deux Re&angles faits A F B
de la Toute AB, & de la Partie AF, qui avoit efté¢ pre-
mierement prife. Pour le prouver,

Décrivez fur la Ligne AB, le Quarré AD ; menez la
Diagonale BC ; Elevez au Point F, la Ligne FE, perpen-
dicu%aireé AB, qui fera auffi paralleled AC, & 4 BD; Buis,

ar le Point I, ou la Ligne FE, coupe la Diagonale , menez

Ligne GIH, parallele 4 BC, Cela pofé. o

Puifque AD, eft un Quarré, AC eft égale & AB ; &

ar confequent le Redangle AE, eft compris de la Toute
AB, & dc fa Partie AF ; D'ailleurs, puifque FH, & GE,
font des Qarrez, parla premiere Remarque dela 4.Prop.
le Re&angie GD, compris de CD, qui eft égale 4 AB,
& de CG,qui eft égale 3 GI,oud AF, cft aufli compris de
AB, & de AF ; D-forte qu'il ne s’agit plus que de prou-
ver que le Qarré AD, & le Quarré GE, font égaux au
Quarr¢ FH, & aux deux Re&angles AE, & GD ; Pourle

Pr onver,

. Le Quarré AD, cft déja égal au Quarré FH, & aux.

C E
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dcux Re@angles AE, ID, pris enfemble,. par le 8. Ax. Si
donc on leur adjotite le Qiarré commun GE, il s’enfui-
vra que le Quarré AD, & ic Qarré GE, feront égaux aw
arré FH, au Re@angle AE, au Redangle ID, & au
Q urré GE ; Mais le Re&angle ID, & le Quarré GE,
compofent enfemble le Recangle GD ; Et partant le
Quarré AD, & le QL[larré GE, font égaux au Quarre FH,
& aux deux Redangles AE, & GD ; Ce qu'il falloit dé-

montrer.
Remarque.

Pour verifier cecy dans un nombre ; Premez par exem.
ple 0. & le divifez en 7. & 3. Cela eftant , le Quarré duw
nombre entier ro. eft 100. Le Quarré de la Partie 7. eft
49. Ces deux Qgrrez font enfemble 149. D’ailleurs le
Quarré de lautre Partie 3. cft 9. le Reangle compris- du.
nombre entier 10. & de la Partie premierement prife 7. eft:
70. Le mefme Re@angle pris une {econde fois eft encore

70. Or 9,70. & 7o..font aufli 14.9. ‘

PROPOSITION VIIL
THEOREME VIIL

8s une Ligne Droitte eft coupée comme Lon wondpa,,
- quatre fois le Reltangle compris de la Toute ¢& de-
Lune de [és Parties , avecle Quarréde [ autre Partie.,,
Jont éganx-an Quarré de la Toute € de la Partie
premuersment prifé comme d'une fenle Ligne,

E fuppofe que la Ligne AB, foit coupée, commme l'on.
§ voudra au Point C ; Cela eftant, j. dis que quatre fois.
1¢ R:&anglede AB, CB, avec le Quarré de l'autre Partie-
AC, font €gaux au Quarré dela Toute AB, & dela Partie -
premicrement prife CB,. comme d’unefeule Ligne.. Pour le -
prouver.. o ' Continuez:
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Continaez AB, vers D, & faites BD, égale 4 BC, puis
ayant décrit {ur la Ligne AD, le Quarr¢ AE, menez la
"Diagonale DF 5 Elevez aux Points B, & C, les Perpen-
dicu%aires BG, & ClI, qui feront auffi paralleles 4 AF, &
2 DE ; Et par les Points H, & K, ot BG, & CI, coupent

la Diagonale DF, menez les Lignes LHM, & OKP, pa.

salleles & AD ; Cela pofe.
Premierement par la premiereRe.

marque de la 4. Prop. BM; & LG, r r @ E

font des Quarrez ; Enfuite dequoy R

NQ, & OI, font auffi des Quarrez ; J \
KRl )

Or puifque BM, eft un Quarré,fa v
Ligne BH, eft égale 4 BD, laquelle K J .
sayant efté faite ¢gale 4 BC, Il s'en- & NM__NH/
{uit que la Ligne BH, eft égale 2 ;\_/g
BC ; Et ainfi que le Redangle CH, R
eft un Quarre ; Et d’autant que les
Quarrez BM, & CH,-ent le Cofté BH, commun, il sen.
{uit que ces deux Quarrez font égaux entr’eux ; Et par la
mefme raifon les Quarrez €H, & NQ_fonc-auffi égaux,
puifquils ont le Cofté NH, commun; D’u il fuir que
des‘Quarrez BM, NQ, font égaux entr’eux, puifqu’ils font
tons deux égaux 4 CH ; Cela eftant, HM, eft ¢gala HQ,
nifque ce {ont les coftez de Quarrez €gaux ; Et partant
HP, eft encore un Quarré égal aux trois autres ; Enfuite
dequoy 1l eft évident que les Re@angles AH, & L'Q, font
conrpris de la Toute AB, & de fa ‘Partie BC 5 Et puif-
que par la 43. Prop. du 1. le Redangle HE, eft -égaf au

Redtangle AH, il s'enfuit que le Re&tangle HE, eft aufi
compris de AB, & de BC ; Dailleurs fes Redtangles I1Q,

& GP, eftant fur dos Bazes <dgales KQ, 'QP, & entre
mefmes Paralleles 1E, & KP, font égasx entr’cux, par la
36. Prop. du 1.°Si doncon leur adjodite les Q ratrez égaux
BM, & QM, 1l s’enfuivra que CI, pris avce BM, fera eéqui-
valent 4 GP, pris avec QM, c’cfta dire au {cul Re&angle
GM, ou HE ; Er ainfi le Gnomon RST, cft ¢gal  quatre
fois le Rgctangle compris de AB, BC ;-Maintex%nt fiaces

e e . ke e e
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deux chofes égales on adjoiite le Quarré OI, qui eftle
Quarré de OK, ou de AC, fon égale, il s’enfuivra que
quatre fois le Red@angle de AB, BC, avec le Quarré de
AC, font égaux au Gnomon RST, avec le-Quarré OL;
Or ce Gnomon & ce Quarré , compofent enfemble le
Quarré AE ; Donc quatre fois le Re&tangle de AB, BC,
avec le Quarré de AC, font ¢gaux au Quarré AE ; Ce
.quil falloit démontrer, '

Remargue.

‘Pour verifier cecy dans un nombre ; Prenez par exem-
ple 8. & le divifez en 6, & 2. Cela eftant, le Rectangle
.du nombre entier 8. & de fa Partie 2. eft 16. & quatre fois
ce Redangle eft 64. DailleursleQuarré de Pautre Partie
6. eft 36. .Or 64. & 36. font r00. Ce que vaur auffi le
Quarré du nombre 10. qui eft compof€ du premier nom-
bre 8. & de fa Partie premierement prife, & fcavoir 2.

PROPOSITION IX.
THEOREME IX

i une Ligne Droitte eff coupée en deux Parties égales,
€ en deux Inégales , les Quarrez des deux Parties
Inégales font dowbles du Quarré de la moitié de la
Tonte, @ du Quarré de la Partie du milien.

E fuppofe que la Ligne AB, foit
§ coupee en deux Parties égales
au Point C, & en deux Inégales
au Point D ; Et que la Parde du G—
milieu foit CD ; Cela eftant, je //’ | | :
dis que les Quarrez des deux Par- ]
ties Inégales AD, DB, font dou- c b s
bles du.Quarré de la moitié AC, & du Quarré de la Par-

r
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die du milieu CD ; Pour le prouver. :

Elevez au Point G, la Ligne CE, Perpendiculaire 2 AB,
& égale & AC ; Menez au Point E, les Lignes Droittes
AE, BE ; Elevez auffi au Point D, la Ligne DF, Perpen-
diculaire a AB ; & du Point F, oi la Ligne DF, coupe
BE, abaiffez la Ligne FG, Perpendiculaire a CE, qui fera
auffi Parallele 4 CD ; Enfin du Point A, au Point F, me-
nez la Ligne Droitte AF ; Cela pofé.

. Puifque par la conftruction le Triangle ACE, eft Ifofcele,
les Angles AEC, & EAC, fur la Baze AE, font égaux en-
tr'eux ; Et puifque ’Angle ACE, eft Droit, les dgeux An-
gles AEC,EAC, qui font égaux ,-valent chacun un Demy.
droit ; Et par la mefine raifon les Angles CEB; CBE, va-
lent auffi chacun un Demy-droit ;- Par confequent I'Angle
AEB, ou AEF, qui eft compofé de deux de ces Angles ,
eft: droit ; Deplus, puilque dans le Triangle EGF, ’An-
gle EGF, eft Droit, ‘& que I'’Angle GEF, vaut un demy-
~ droit, I’Angle EFG, vaut auffiun ' Demy-droit ; Dot il fuit

ue les deux Coftez GE, GF, qui les fotitiennent font”
€gaux entr'eux),-par la 6. Prop, du 1. De mefme, puifque
dans le Triangle FDB, I’Angle FDB, eft droit, & que
IAngle B, vaut un Démy-droit ; L’Angle DFB, vaut auffi’

un Demy-droit ; Par confequentles Coftez DF, DB, qui-

les fottiennent, {ont égaux entr’eux.

Enfuite dequoy, pui(%ue le' Cofté AE, fodtient 'Angle’
Droit ACE, fon Quarré ‘eft égal aux Quarrez de AC, &
de CE, par la 47. Prop. du r. Et puifque ces deux Quar-
rez font égaux, il s’enfuit que le Quarré: de AE, eft dou-
ble du Qlt’x/arré de AC ; De mefme, puifque le Cofté EF,
foitient "Angle droit EGF, fon Quarré e?t egal aux %@r_
rez de EG, & de GF ; Et puifque ces deux Quarrez font
soaux , il s’enfuit que le Quarré de EF, eft double du Quar-
ré de GF, ou de fon égale CD-; Er ainfilesdeux Quarrez
de AE, & de EF, font doubles des deux Quarrez de AC,
& de CD ; Or le Quarré de AF, qui foiitient I’Angle
Droit AEF, eft égal aux deux Quarrez de AE, & de EF
Donc le Quarr¢ de AF, eft double des deuxNlerrez de

. 3

) “I’”J”
QA /!’(\
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AC, & dc CD ; Mais les deux Quarrez de AD, & de-
DF, qui comprennent I'Angle Droit ADF, font égaux au
Qarré de AF ; Donc les deux Quarrez de AD, & de
DF, ou de BI) fon égale , font doubles des deux Quar:-
rez de AC, & de CD:; Ge qu'il falloic démentrer.

Remargue.

- Pour verificr cecy dans un nombre ; Prenez par exem.
ple 12. Divifez ce nombre en deux Parties égales 6. & 6.
& en deux Inégales 10. & 2. Cela eftant le nombre du
milieu fera 4. maintenant les Quarrez des deux parties
Inégales font 100. & 4. qui enfemble font 104. D’ail-
Jeurs le Quarré de la moitic: €. eft 36. le Quarré de la
Partie du milieu 4. eft 16 ; 16. & 36. font §2. qui v’eft que
la moitié de 104. ol dont 104. eft le double. .

PROPOSITION X.
THEOREME X

Si wne Ligne Droitte est coupée en deux Parties égales,
€ quon luy adjodite direlement une autre Ligne
Dyoitte , le Quarré de la Toute € de [ adjoditée com-
me dune féule Ligne , avec le Quarré de ladjoditée
Sfone dobiles du Quarré de la mottié de la Toute | €3
du Quarré de la moitié de la Toute € de I Adjojece
comme d'une [éule Ligne, -

JE fuppofe que la Ligne AB, foir

coupée en deux Parties égales. au

oint C, & qu'on: luy adjodire di-
rederrentla Ligne BD ; Celaeflant, £
je dis que le Quarré de AD;, & le
Quarr¢ de BD, pris.enfemble., foqs:
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doubles des deux Quarrez de AC, & de CD'; Pour le
rouver. BRI
Elevez au Point C, la Ligne CE, perpendiculaire 4 AB,
& égalea AC, ou 2 €B ; Du Point A, au Point E;menez
la Ligne Droitte AE ; Puis par le Point P, menez la:
Ligne FDG, parallele & EC, ou perpendiculaire & AD ; &
par le Point E, la Ligne EF, pamllele & CD ; tirez du
Point E, par le Point B, la Ligne Droitte EBG, fi longue:
qu'clle rencontre la Ligne FDG, au Point G ; Enfin du.
P’oirt’:t A, au Point G, mencz. la Ligne Droitte AG, Cela.
ofé. .t
Puifque les Lignes AC, CE, font égales, les Angles -
CAE, CEA, fur %a Baze , font égaux entr’eux ; Or I'An.
gle ACE, eft Droit ; Ponc les Angles CAE, CEA, valent
chacun un Demy-droit ; Demefine, ?uifque dans le Trian-
gle ECB, les Coftez CE, CB, font égaux, & que I’Angle
ECB, eft Droit, chacun des Angles CEB, & CBE, vautun:
Demy-droit ; Etpar confequent ’Angle AEB, eft Droit ;
Mainteaant les Angles CBE, & DBG, qui font oppofez au
fommet font égaux entr’eux ; Mais. I’Angle CBE, vausumr
Demy-Droit ; Donc I’"Angle DBG, vauraufli un Demy-
Droit ; Deplus., dans le Triangle BDG, I'Angle D,
¢ft Droit , Danc JAngle: DGB vaut ‘auffi un Demy-
droit. Et partant les Coftez DB, DG, qui folitiennent:
les Angles DBG, DGB, fent égaux entr’eux , par la 8. dur.
De mefme, dans le Triangle EFG, I’Angle F, eft droit,,
puifqu’il eft oppof¢ a I’Angle-C ; Mais ' Angle EGF, vaug
un Demy-droit ; Donc I"Angle" GEF, vaut auffliun Demy-
droie ; Et partant les Coftez EE, PG, qui les fowtiennent:
fonc aufli égaux entr’eux, par la 6. dur.

Enfuite dequoy , Puifque du Triangle ACE, I'Angle
ACE, eft droir, le (%arrc’ de AE, e(%- égal aux -deux
Quarrez de AC, & de CE, par la 47.du r. Et puifque ces
Lignes font €gales, le Quarré de AE, eft double du
Quarré de AC ; De mefme, pui{que du Triangle EFG,.
PAngle EFG, eft droit,le %arré deEG, eft égal aux deux:
Quarrez de EF, & de FG ; Et puifque ces Lignes font

- - N iij
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égales, le Quarré de EG, eft double du Quarré de EF, ou
de fon égale CD ; De forte que les deux Quarrez de AE,.
& de EG, font doubles des deux Quarrez de AC, & de
CD ; Or le Quarré de AG, qui foltient 'Angle Droit
AEG, eft égal aux deux Quarrez de AE; & de EG ; Donc
le Quarré AG, eft double des Quarrez de AC, & deCD;
Mais les Quarrez de AD, & de DG, qui comprennent
IAngle Droit ADG, font égaux au Quarré de AG ;.
Donc les Quarrez de AD, & de DG, ou de BD, fon égale, .
font doubles des Quarrez de AC, & de CD ; Ce quil-
falloit demontrer. .

'J{gmar que.

Pour verifier cecy dans un nombre ; Prenez par exem.-
ple 1o0. divifez ce nombre en deux Parties égales 5. & ..
Adjotitez 2. d 10. cela fera 12, Cela eftant le Quarré de
12, eft 144. le Quarré de 2. eft 4. ces deux nombres font
enfemble 148. Doailleurs le Q'Egrrc"de 5. eft 25. le Quarré
de 7. eft 49. Ces deux nombres font enfemble 74. qui
eft la moiti¢ de 148. ou dont 148. eft le double.

PROPOSITION X1
PROBLEME L

Couper une Ligne Droitte donnée , de telle forte que le
‘Rectangle de la Toute &8 de I'une de fés Parties
Joit égalas Quarré de I'autre Partie,

E fuppofe que la Ligne Droitte € B

ppoe. , 4 .
Jdonnce foit AB ; & je propofc de . / ¢ H

la couper de telle forte que le Re. 7 /

Qangle de la Toute AB, & de l'une
de fes Parties, foit égal au Quarré .
de l'autre Partie ; Pour le faire. ™ D E A
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Décrivez fur AB, le Quarré AC ; Coupez le Cofté
AD, en deux également au Point E ; du Point E, au Point
B, menez la Ligne Droitte EB ; Prolongez EA, versF, &
faites EF, égale 4 EB ; Décrivez fur AF, le Quarré AH,
& prolongez le Cofté HG, jufqu'en I ; Cela eftant, je dis
que la Ligne AB, eft coupée au Point G, commeil a efté

ropof¢ , c'eft 4 dire de telle forte que le Redtangle de la
%outc AB, & de fa Partie BG, eft égal au Quarre de l'au-
are Partie AG, Pour le prouver.

Puifque la Ligne DA, eft coupée en deux Partics égales
-au Point E, & .que la Ligne AF, luy eft adjolitée , le Re-
&angle de DF, & de FA, ou de FH, fon égale , Ceft ddire
leRe&angle DH,avec le Quarré de la moitié EA, font égaux
au Quarré de EF, ou de fon €gale EB, parla6.Prop. ; Or
les Quarrez de AB, & deEA, font€gaux au Quarré de EB,
par la 47. Prop. du 1. Donc le Re&angle DH, & le

uarré de EA, font égaux aux Quarrez de AB, & deEA;
Oitant donc le Quarré de EA, de ces deux Tous égaux,
aufquels il eft commun, il reftera le Re&angle DH, ¢égal
au Quarré de AB, ceft i dire au -Quarré AT ; ere fi
maintenant de ce Rectangle & de ce Quarré , qui font
égaux , l'on ofte le Reétangle DG, qui leur eft commun,
il reftera le :Quarré AH, €gal au Re&angle IB ; Or le
Quarré AH, eft le Quarré de AG, & le Re&angle IB, eft
le Re&angle compris de CB, ou dz AB, fon égale, & de
BG ; 1l eft donc vray de dire que la Ligne AB, a efté
coupée, comme il a efté propofé ; Ce qu'il falloit faire
& démontrer,

Remarque.

1l eft impoffible d’exprimer en nombre la quantité des
Parties AG, GB, dela Ligne AB, coupge fuivantla Prop.
précedente ; parce que quelque nombre de Parties qu'on
puiffe ateribuer 4 la Ligne AB, Il eft impoflible que AG,
ou GB, contienne un nombre deéterming de ces Partics.
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~ PROPOSITION XII
THEOREME XI

dAux Triungles Ambligones , le Quarvé du cofté qui
Jovitient ' Angle Qbtus , eff plus grand qae les Quar-
rez des deux autres Coftex , de la quantité de deux
Relangles , chacun defquels eff compris de l'un des
coftex allentour de I Angle Obtus , & [fawuir de
celuy fur lequel eftant prolongé tombe la Perpen-
diculaive de [ Angle oppofé , €& de la Parsie -
toznprg'ﬁ entre ceste Perpendiculaire , € I Angle
Obtus. '

¥E fupFol'e quau Triangle ABC, A
]l’A'ng e ABC, foit Obtus ; Cela :
cftant , aprés avoir prolongé I'um
-des coftez allentour de I'Angle
Obtus , ‘comme CB, vers D, &
avoir abaiff¢ de I'Angle A, laLigne £— = B
AD, Perpendiculaire 4 -CD, Je dis
que lc Quarré de AC, eft plus grand quelesdeux Quarrez
-de CB, & de BA, de 1a quantité de deux Re&angles,
chacun defquels fera compris de CB, & de BD ; Pour e
uver. '
~ La Ligne CD, eftant coupée au Point B, il senfuit par
la 4. Prop. que le Quarré de la Toute CD, eft €gal aux
.deux Quarrez des deux Parties CB, BD, & a deux Re—
- £tangles compris de ces dewx mefmes Parties ; Donc fi &
. ces deux Tous égaux I'on adjotite le Quarré de DA, il
-senfuivra que lesQuarrez de CD, & de DA, feront égaux
aux trois Quarrez de CB, 'de BD, & de DA, & 4 deux
Redangles compris de CB, & de BD ; Mais le Quarré de

AG,
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-AC, par la 47. Prop. du 1. eft €gal aux deux Quarrez de
CD, & de DA ; Donc le Quarré de AC, eft égal aux
trois Quarrez de CB, de BD, & de DA, & 4 deux Re.
&angles compris de CB, & de BD ; Diailleurs le Quarré
de BA, eft égal aux deux Quarrez de BD, & de DA ;Pre.
nant donc le Quarr¢ de BA, au lieu de ces deux Quarrez,
Il senfuivra que le Quarré de AC, fera égal aux deux
Quarrez de CB, & de BA, & a deux Redangles compris
de CB, & de BD ; Et ainfi le Quarré de AC, eft plus
grand que les deux Quarrez de CB, & de BA, de la quan-
- tté de deux Rectangles compris de CB, & de BD ; Ce
qu’il falloit demontrer.

PROPOSITION XIIZ

e s o+
RIS
A

THEOREME XIL

oAux Triangles Oxigones, le Quarré du Cofté qui fod-
tient I Angle Aign, eft plus petit que les Quarrez,
des deux autres Coftez, de la quantité de deux Reétan-
gles , chacun defgquels eft compris de l'un des Coffez.
allentourlde I Angle Aign , d feavoir de celuy furlea
quel de I Angle oppofé tombe la Perpendiculaire, €5
de la Partie comprifé emtre cetse Perpendicwlaire
¢ [ Angle Aigw. . _

E fuppofe qu'au Triangle ABC,

I’Angle C, foit Aigu, & quayant
tait tomber de I'Angle A, la Ligne
AD, Perpendiculaire 2 la Ligne
BC, qui eft I'un des Coftez qui
comprend 'Angle Aigu, cette Per- &
pendiculaire tombe entre B, & C;




defquels fera compris du Cofté
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Cela eftant , je dis que le Quarré du Cofté AB, qui fol-
tient I'Angle Aigu C, eft plus petic

que les deux Quarrez des deux au- A

tres Coftez A , BC, de la quan-
tité de deux Redangles , chacun

BC, qui eft allentour de I'Angle
Aigu C, & fur lequel de I'Angle
oppofé tombe la Perpendiculaire
AD, & de la Partie DC, comprife entre cette Perpendi-
culaire & I'"Angle Aigu ; Pour le prouver. '

La Ligne BC, eftant coupée au Point D, Il s’enfuir par
la 7. Prop. que le Q ‘arré de la Toute BC, & le Quarré
de l'une de fes Parties, 4 fcavoir DC, font égaux au
Quarré de l'autre Partie BD, & 4 deux Re&angles com-
ns de BC, & de DC ; Si donc 4 ces deux Tous égaux
‘on adjoiite le Quarré de AD, Il <enfuivra que les trois
Quarrez de BC, de DC, & de AD, feront égaux aux
deux Quarrez de BD, & de AD) 5 & d deux Rectangles
compris de BC, & de DC ; Donc-fi nous prenons le
Quarré de AC, au lieu des deux Quarrez de DC, & de
AD, aufquels il eft égal, par la 4. Prop. du 1. Il senfui-
vra que les deux %arrez de BC, & de AC, feront égaux
aux deux Quarrez de BD, & de AD, & 2 deux Reétan-
gles compris de BC, & de DC ; D'ailleurs le Quarré de
AB, cft égal aux deux %uarrez de BD, & de AD ; Pre-
nant donc ce feul Quarr¢ au lieu des deux autres, il sen.
fuivra que les deux Quarrez de BC, & de AC, feront
€gaux au Quarré de AB, & a deux Red&angles compris de
BC, & de DC ; D’ou il fuit que les deux Quarrezde BC,
& de AC, font plus grands que le feul Quuirré de AB, de
la quantité de deux R:&angles compris de BC, & d- DC;
ou ce qui eft la mefme chofe que le Quarré de AB, eft
moindre que les deux Quarrez de AL, & de BC, de la .

uantité de deux Recangles compris de BC, & de DC;
E‘e qu'il falloit démentrer, ,
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PROPOSITION XIP.
PROBLEME IL
Décrire un Quarré égal d une Figure Reliligue donnée.

E fuppofe que la Figure Rectiligne A, foit donnée ; Et
J je propofe de décrire un Quarré egal a cetee anure,
our le (P ire,
Décrivez premierement par la 4. Prop. du 1. le Pa- -
rallelogramme Re&angle BD BP ,égal dla Fxgurc donnée A ;

Prolongez le Cofté CD, vers F, 8c Faites DF, égal a DE
Coupez la Ligne CF, en deux ég

lement au Point G, Décrivez un H
demy Cercle du Centre G, & de
PIntervalle GC, ou GF ; Enfin e b

prolongez la ngne ED, _]ufqua ce Q F

w’elle rencontre la erconference
ﬂu Cercle au Point H ; Celaeftant, B E ‘
je dis que le % uarré de la Ligne DH eft égal 4 la Figure
Rc&xhgne A ; Pour le prouver.

Du Point G au Pomt H, menez la Ligne Droitte GH ;
Cela pofé.

Puifque la Ligne CF,eft coulpée en deux Parties égales
“au Point G, & en deux Inégales au Point D, 1l senfuic
¥ar la g Prop que le Re&angle compris des deux Parties

éoales CD, DF, Ceft a dire le e&angle BD, & le
learrc de la Partle du milieu GD, font cgaux au Qlarrc
d a moitié de la Toute, GF, ou de fon égale GH; Mais
ce Quarré GH, eft égal aux O%agrez de GD, &de DH , par

Ia 47. Prop. dur. Douc le Re&tangle BD, & le Quarrc de
GD, font égaux auxdeux C,Marrez de GD & deDH . Ec
partant fi de ces deux Tous égaux I'on ofte le Qarré de
GD, qui leur eft commun, les Reftés 4 {cavoir le Re&angle
BD, & le Quarré deDH, feront €gaux ; Mais le Re&angle
BD a efté fait égald la Flgure Re&lllgne donnée A ; Donc
le (&nrrc de DH, eft auffi égal cette Figure ; Ce quil
. falloxtfaire & dcmont.rer. ,

O i
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DEFINITIONS.

B | s Cercles égaux, font des Cercles dont
' les Diametres font égaux, ou dont lesLignes
¥d Droittes menées du Centre a leurs Circonfes
saEnd rences font €gales.
Ainfiles Cercles ABC, ' .
DEF, font égaux, parce |
qucleursDiagmetres AC, //|\ f '\ ﬂ\
DF, font égaux ; ou A’G St e L N ",
parce que les Lignes U \\// \\_/
Droittes GB, HE, qui
font menées du Centre .
a leurs Circonferences font égales ; Mais les Cercles DEF,
IKL, font Inégaux, parce que leurs Diametres DF, IL,
font Inégaux, ou parce que les Lignes Droittes HE, MK,
qui font menées du Centre 4 leurs Circonferences font
Inégales.

2. La Tangente d’'un Cercle , ou la Ligne qui le toy.
che , eft une Ligne Droitte qui touche fa Circonference
de telle forte, qu'eftant prolongée elle ne la coupe point,
& n'entre pdint dans le Cercle. ‘

Ainfi la Ligne AB, eft la Tangente du Cerele BDE,

- parce qu'elle touche fa Circonference de- telle forte ay
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Point B, qu'eftant prolongée B c

elle 'né la coupe point, &
n’entre point dans le Cercle. f N
3. La Secante d'un Cercle, @ ___[D_F "

ou la Ligne qui le coupe , eft
une Ligne Droitte qui touche
tellement fa Circonference
queftant prolongée elle Ia
coupe, & entre dans le Cercle,

Ainfi la Ligne GD, eft la Secante du Cercle BDE,
parce qu'elle touche tellement fa Circonference au Point
D, queftant prolongée, elle la coupe , & entre dans le.
Cercle.

4. Des Cer- B

cles font dits :
fe toucher'un . Ni
Pautre, quand "\ E
sy 9 \
leurs Circon- C

ferences fe
touchent fans fe couper. .

Ainfi les Cercles ABC, DBE, font dits fe' toucher ’un -
Pautre , parce que leurs Circonferences fe touchent telle.
ment au Point B, qu'elles ne fe coupent point. )

5. Deux Cercles font dits fe couper I'un ’autre, lorfque.
leurs Circonferences ne fe touchent pas {implement, mais
qu'ils entrent reciproquement 'un dans lautre,

Ainfi les Cercles FGD, FGH, font dits fe couper I'un.
Pautre, parce que leurs Circonferences ne fe touchent pas
fimplement , mais que ces Cercles entrent reciproquement.
P'un dans lautre. ' o

6. La diftance d’une Ligne Droitte au Centre d'un
Cercle , eft la Ligne Droitte qui part du Ccntre de ce'
Cercle, & qui tombe Perpendiculairement fur cette
Ligne. S S

A:nfi la diftance de la Ligne AB, au Centre du Cercle
ABD, eft la Lizne EF, qui part du Centre E, & qui
tombe perpendiculairement fur AB ; D’ou il git,fl“e es

. ]lj

E
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deux Lignes Droittes AB, C D, font
également diftantes du Centre E, parce
que leurs diftances EF, EG, font é%a-
les ; Mais que la Ligne HI, eft plus
éloignde de ce mefme Centre, parce
que fa diftance EK, eft plus grande
que celle des autres.

=. La Soutendante, ou la corded’un
Arc de Cercle, eft la Ligne Droitte bornée des deux ex-
tremitez de cet Arc,

Ainfi la Ligne Droitte AB, eft la Sou- C
teridante , ou la corde de I'Arc ACB, A
parce qu'elle eft bornée de fes deux extre-
mitez A, & B.

Il eft dvident que la mefme Ligne AB,
eft aufli la Soutendante de ’Arc ADB ;

.Si bien que la Ligne Droitte qui eft la D
Soutendante d’un Arc, eft aufli la Soutendante du Com-
plement au Cercle entier de cet Arc. ;

8. Un Segment, ou une portion de Cercle, eft une
Figre comprife d'un Arc de Cercle, & de fa Souten-
dante.

Ainfi les Figures ABC, FBG, FDG,

font des Segmens ou des Portions de

Cercles, parce chacune de ces Figures

eft comprife d'un Arc de Cercle & de A c

fa Soutendante, F G
9. La Baze d’un Segment de Cercle, v
eft la Ligne Droitte qui. fodtient ce

Segment & qui le borne.

Ainfi la Ligne FG, eft la Baze du Segment FBG, & du
Segment FD'G, parce qu'elle les folitient & les borne. .
" 10. L’Angle du Segment, eft 'Angle mixte compris de
PArc du Segment & de fa Baze.
~Ainfi 'Angle Mixte compris de Arc FD, & de la-
Ligne FG, eft I’Angle du Segment FDG.

* 31. L'Angle au Segment, ou 'Angle dont le Segmenteft
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capable, eft un Angle compris d: deux Lignes Droittes
qui partent d'un Point de I’Arc du Segment, & qui abou-
nflent aux deux extremitez de fa Baze,
Ainfi 'Angle ABC, eft un Angle
au Scgment, ou PAngle dont le
Segment ABC, eft capable, parce
qu'il eft compris des deux Lignes
Droittes BA, BC, qui partent du
Point B, del’Arc du Segment, & abou.
tiffent aux deux extremitez de fa B.ze
A &C,
12. Un Angle au Centre d’un Cer- . C
cle, eft un Angle compris de deux
Lignes Droittes qui partent du Ceantre d’'un Cercle, com.
me I'Angle BED. _
. 13.”Un Angle 4 la Circonference A
. d'un Cercle, eft un Angle compris
de deux Lignes Droittes qui partent .
d’'un Point de la Circon?crence du
Cercle, comme I'Angle BAD.
14. Quand I'’Angle que font deux
Lignes » ‘roittes qui partent du Cen-
tre d’un Cercle, ou d’'un mefme Point >
de la Circonference, a pour Baze
un Arc de ce Cercle, cét Angle eft
dit s'appuyer fur cér Arc. . :
Ainfi PAngle BED, ou I’Angle BAD, eft dit sappuyer
fur I’Arc BCD. :
15. L’A.c fur lequel sappuye un Angle, ou qui luy fert
- de B*ize , eft 'Arc compris entre les deux Coftez de
FAngle.
A%nﬁ PArc BCD, eft 'Arc fur lequel sappuyent les
Angles BAD, BED, ou bien eft la Baze de ces Angles,
arce que cet Arc eft compris entre leurs Coftez,
16. Un Se&eur de Cercle, eft une Figure comprife de
deux Lignes Droittes qui font un Angle au Centre, &
de la Partie de la Circonference que ces deux Lignes em-

B
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'braffent , comme cy-deffus la Figure EBCD, cft um
Se&eur 'de Cercle. _

17. Des Segmens fembla-
bles , font des Segmens qui

‘ B B
font capables d’Angles ¢€- E
gaux. K :.\(
- Ainfi les Segmens mar- : ) Y,
uez ABC, & DEF, font N— < bE

3@5 Segmens qui sappellent

femblables , parce que les L
Angles ABC, & DEF, dontils font capables, font €gaux;
Mais ces mefmes Segmens ne laiffent pas d’eftre Inégaux,
parce que 'un eft p%us grand ?uel’autre f)A“ lieu queles
deux Segmens marquez ABC, font fembla 1,35, & cgaux,
parce que non feulement ils font ca ables d Angles, égaux,
mais aufli pajce que 'un n’eft pas pius grand que l'autre.

18. Une Figure Rediligne cft dicce Infcritte dans un
Cercle, lorfque le Sommet de chacun de fes Angles eft
dans la Circonference du Cercle.

Ainfi la Figure ABCD, eft infcrite
dans le Cercle ABCD, parce que
tous les Sommets de fes Angles A, B,
C, D, font dans la Circonference de
ce Cercle.

19. Une Ligne Droitte eft ditte
eftre dans un Cercle, lorfque fes ex-
tremitez {e terminent 4 la Circon-
ference.

Ainfi la Ligne AB, eft ditte eftre |

_ (o}
dans le- Cercle ABC. q :
- ]

PROP.

D
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PRGP'O‘SITIO'AN L.
PROBLEME L
Trouver le Cemre dun (ercle donné

E fuppofe que I'on donne le Cercle ABC, & je propofe:

d’en trouver le Centre. Pour'le trouver,

Menez dans ¢e Cercle la Ligne droitte AC, qui coupe'
ha Circonference ott il vous plaira ;. comme aux- Points A, .
& C ; Divifez la Eigne AG, en deuxégalement au Point
E, par la 10. du 1. Et par ce Poiut menez la-Ligne BED,:
Perpendiculaire 4 AC, par-la 1. du premier ; Enfin cou--
pez la Ligne BD, en deux également au Point F ; Cela
eftant, je dis que l¢ Point F,, eft l¢ Centre du Cercle-
ABC. Pourle prouver. - :

Premierement il eft évident que-
tout autre Poins que F, pris dans
la Ligne BB, ne peut eftrele Cen-
tre , puifque.eet. autre Point ne di-
viferoit pas la Ligne BD, .en deux:
¢galement ; Cleft pourquoy fi le-
Centre neftoit pas au Point F; II
faudroit qu’il fuft en quelque Poinc:
hors de la Lighe BD ; Penfons. fi-
vous voulez qu’il foit au Point G- _

Mv.}nez -donc%eslignes*l)x’-oittes GA, GE; GC ; Cela”
pole.

Comparez le'Triangle AEG, avece le Triangle CEG 5 le
Coft¢ AE du premier, eft égal au Cofté EC du fecond ,
par conftrudtion ;.le €ofté EG, eft commun aux deux
Triangles , & la Baze GA,. feroit .égale 4:la Baze GC,
puifqu’elles feroient tirdes du Centre 4 la Circonference ;e
Ainfi parla 8. du 1. PAngle "AEG, feroit égal 4 I’Angle.
GEG, & la Ligne GE, feroit Perpendiculaire 4 AC, par la:

P
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26. Definition du 1. Er partant les Angles GEA, GEC, fe-
roient Droits ; Mais par la conftrucion I’Angle AEB, eft
droit ; Donc il senfuivroit.que I'Angle AEB, & [P'Angle
AEG, feroient €gaux ; C'eft i dire la Partie au Tout, ce
ui ¢ft impoffible ; Il eft donc impoffible que le Centre
3u Cercle ABC, foit hors la Ligne BD ; Et partant le
~ Point F, eft le Centre du Cercle ABC ; Ce qu'il falloit
' trouver,

1. Remargue.

11 fuit de.Jd, que fidans un Cercle, une Ligne Droitte en
coupe une autre qui fe termine a fa Girconference, en deux
- €galement & perpendiculairement, cette Ligne Droitte
paflera par le Centre du Cercle.

[ 1. Remarque.

Pratique de cette Propofition. Prenez dans la Circon-
ference du Cercle ABC, trois Points, tels qu'il vous plai-
ra, comme A, B, C ; Mettez fucceflivement voftre Com-
pas & deux de ces Points A, & B, & de mefme Intervalle

decrivez deux Arcs de Cercle quis’en- \G
: D A

trecoupent aux Points D, & H, Puis £ AN\

par ces Points mepez la Ligne Droitce ™, B &

DH ; Cela fait, mettez derechef fuc-
ceflivement le pied du Compas aux
Points B, & C, & de mefme Inter.
valle décrivez encorée deux Arcs de
Cercle qui s’entrecoupent aux Points
G, & F ; Enfin menez par ces deux
Points la Ligne GF, fi longue qu'elle

rencontre la Ligne DH, a1 Point E, alors le Point E, fera
le Centre qu'il falloit trouver. ‘

g
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PROPOSITION 1L
THEOREME L

Si ayant pris denx “Points dans la Circonference d'an
- (ercle, onmene de 'un d 'autre wne Ligne Droitte,
- elle tombera dans le Cercle.

Y E fuppofe que.dans la Circonfe-

rence du Cercle ABE, l'on pren- -
ne deux Points tels quon voudra,
comme A, & B, & que du Point A,
au Point B, on mene la. Ligne
Droitte AB ; Cela eftant, je dis que
cette Ligne tombera dans ce Cercle..
Pour le prouver. .

Menez du Centre C, aux extre-
mitez de la Ligne  AB, les Lignes - |
Droittes CA, CB, Puis ayant pris 4 difcretion dans fa:
Ligne AB, un Point ¢ntre A, & B, comme par exem-
ple D, menez la Ligne Droirte CD' ; Cela pofé.

Les Lignes CA, CB, qui partent du Centre C, & vont-
fe borner 4 fa Circonfererice font égales 5 Ainfiies Angles:
CAB, 'CBA, font égaux entr'eux , par lag. du 1 ; Mais:
I"Angle CDB, eft exterieur au refpe& du Trangle ADC,,
Donc par_la 16. du 1. il eft plus grand que fon Oppofé
Interieur CAD"; Et par confequent aufli que fon égsl
CBD ; D'u il fuir, par la 19. dn premier, que le Cofté
€D, eft plus pertit que le Cofté CB, qui fofitient un plus
grand Angle ; Ec puifqu'il eft phus petit fon excremité D,
eft dans le Cercle ; Mais d'autant que le Poing D, a efté
pris 4 difcretjon dans la Ligne AB, & quela mefme chofe
fe peut prouver de tout antre Paint de cetee Ligne, ilfuit
que cette Ligne toute enticre eft dans le Cercle ; Ce quil
falloit démontrer, = _ S :

P ij
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PROPOSITION IIL
THEOREME 11

& dans un Cercle ,une Ligne Droitte paffé pay le Cen:
tre, & coupe en deux également une antre Ligne

Droitte qui ny paffe point, elle la coupera Perpen.
diculaivement ; Et fi elle la coupe Perpeydiculasre.

ment , elle la coupera en desx ,égdlemext.

T E fuppofe premierement que la Ligne Droitte BD, qui
oft gans le Cercle ABC, paflc par le Centre E, &
Qu'elle coupe en deux également au Point F,la Ligne AC,
qui n'y pafle point ; Cela eftant, J¢ dis que la Ligne BD,
coupe la Ligne AC, Perpendiculairement. Pour l¢ prou-
ver. -
Menez les Lignes Droittes AE, EC, Cela pofc.

. Dans les Triangles AFE, & CFE, »
le Cofté AF, eft égalau Cofté EC, =
par Suppofition ; :Le Cofté FE, eft
commun & ces deux Triangles ; De.
plusla Baze EA, eft £gale d la Baze

-EC, par la definition du Cercle ;
Donc par la 8. du 1. PAngle AFE,
eft égala PAngle CFE, & la Ligne A T
BD, geﬂ: rPerpe%diculaire a AC, gar /
la 26. Definition du 1. Ce.qu’l fal- b
loit d;fmontrer. y

e fuppofe en fecond lieu, que la Lighe BD, qui pafle
pa}, le Cpgntre du Cercle, couge la Li %;. AC, p%rpepndi.
culairement § Cela eftant, je dis .qu’el%e la coupe auffi en
deux également. Pour le prouver,

Puifque les Lignes EA, EC, font €gales, par la defini-
tion du Cercle , les Angles EAC, & ECA, foat égaux
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Parlayg. dur; Dailleurs puifque la Ligne BF, eft per-
¥endiculaire 4 la Ligne A(E,, les deux Angles EFA, EFC,
oat auffi égaux ; Si bien que les deux Triangles EFA,
EFC, ount deux Angles égaux i deux Angles chacun au
fien, le Cofte EF, qui eft commun aux deux, fodtient des
Angles égaux ; Partant par la 26. du 1. le Cofté AF, eft
_éga% au Coft¢ FC ; Ce qu'il falloit démontrer. '

"PROPOSITION 1IV.

THEOREME IIL

83 dans un Cercle, denx Lignes Droistes qui ne paffent
pas par le ((emtre s'entreconpent , elles ne [¢ compe-
ront pas P'une Lautre en deux également.

ABD, les deux Lignes Droitres

B, (D, qui ne paflent point par
le Centre fe coupent Pune lautre
au Point F ; Cela eftanc, je dis

welles ne fe coupent pas toutes
deux en deux Parties égales. Pour
le prouver.

§’il eftoit poflible que chacunede
ces deux Lignes fuft coupée en deux \
Parties €gales, il s'enfuivroit par la Propofition preceden-
te , quen menant du Centre E, au Point F, la Ligne
Droitte EF, c.tte Ligne feroit Perpendiculaire 4 chacune
des deux autres AB, CD ; Et par confequent que les An-
gles AFE, & CFE, feroicnt droits, & €gaux entrevx, &

wainfi la Partie feroit égzle au tout, ce qui eft impoffi-
ble ; Il eft donc impoflible que les Lignes AB, CD, fe
coupent toutes deux cn deux Partieségales ; Ce quilalloic

démontrer, P ijj

JE fuppofe que dans le Cercle
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PROPOSITION V.
THEOREME 1V:

Si deux Cercles [¢ coupent Lun Lansre , ils #anrong
pas un mefme Centre.

E fuppofe que les deux Cercles

J ABC, BDC, fe coupent lun
‘autre aux Points B, & C, Cela
eftant , je dis quils n'ont pas un
mefme Centre.. Pourleprouver,
- 8’1l eftoit poflible quils euffent
tous deux un mefme Centre , a -
fcavoir E ; en menant de ce Point
une Ligne Droitte 4 I'un des Points C
ot ces deux Cercles s’entrecoupent,
par exemple au Point B, & une autre Ligne Droitte en
quelqu'autre Point, comme A, qui les coupaft tous deux |
De ce que le Point E, feroit Centre du Cercle ABC, il
s’enfuivroit que les Lignes EA, EB, feroient égales ; Drail.
leurs, de ce que ce mefme Point feroit auffi le Centre du
Cercle BDC, il s’enfuivroit que les Lignes ED, EB, fe.
roient auffi €gales ; Si bien que les deux Lignes EA, ED,

ui feroient égales a une me((lmc, a {cavoir a EB, feroient
c%ales entrelles ; Ceft 4 dire que le Tout ne feroit pas
plusgrand que fa Partie ; Ce qui eft impoffible , Il eft donc
impoffible que les deux Cercles ABC, BDC, ayent un
mefme Centre ; Ce qu'il falloit démontrer. oL

by

A
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PROPOSITION VI,
THEOREME V.

Sidenx Cercles (¢ touchent [un antye en Jedam, ils w'an-
~ ront pas un mefme Centre.

Y E fuppofe que le Cercle BDE,

touche le Cercle ABC, en de- -
dans au Point B, Cela eftant, je
dis que ces deux Cercles n’ont pas
un mefine Centre. Pour le prou-
ver. :

S'il eftoit poffible qu’ils euflent
tous deux un mefme Centre, 4 {¢a-
voir F, menant de ce Centre au .
Pointde leurattouchement la Ligne
Droitte FB ; Puis une autre Ligne Droitte 2 quelqu’autre
Point de la ‘Circonference du Cercle ABC, par exemple
au Point A ; De ce que le Point F, feroit le Centre du
Cercle ABC, il s’enfuivroit queles Lignes FA, FB, feroient
égales ; Et parce que ce mefme Point feroit auffi le Cen-
tre du Cercle BDE, il s'enfuivroit que les Lignes FD, FB,
feroient auffi égales ; Et ainfi les Lignes Droittes FA, FD,
qui feroient égales 4 la mefm: FB, feroient égales en-
tr'elles; Ceft 4 dire que le Tout ne feroit pas pf’us grand
que fa Partic, ce qui cft imxoﬂibl‘e ; 1l eft donc impoffi-
ble que les deux Cercles ABC, BDE, ayent un mefme
Centre ; Ce qu'il falloit démontrer. -
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PROPOSITION VIL
'THEOREME VL

Si:ayant pris un Point , asutre que le Centre ; dans un
Cercle , on mene-de ce Point:tant-de Lignes Droittes
gue Lon wondra , jufgud la Circonference, la plus
grande de toutes efd- celle qui paffé par le Centre, €
la plus petite eft le vefté da Diametre. Quant aux
autres Lignes , la plus proche de celle qui paffe par
le (entre, eft plus grande qu'une. autrequi en eft plus:
éloignée ; Enfin de pare @ d'autre de la plus petite]
on ne [sanroit mener de ce mefme Point plus de desx .
Lignes Droistes égalés-enty elles.

E fuppofe que dans le Cercle ADB; dont le Cengre-eft-

'F, on ait prrs & difcretion le Point G, different du Cen-.
tre F, & que de ce Point on-ai¢’
mené A la- Circonference plu-.
fieurs Lignes Droittes- comme.
GA, GC, GD, GE,.GB, .entre
lefquelles GA, pafle par le Gen..
tre F ; Et GB, acheve le Dia-.
metse AB ; Cela eftant, je dis
premicrement que la Ligne GA,,
eft. 1a plus grande de’ routes. .
Pour le prouver. ’

Menez du Centre F, aux Points

V.
C, D, E, les Lignes Droittes FC, FD, FE ; Cela ‘Pofé.

Au Trian§le GEFC, les deux.Coftez GF, FC, font plus
rands que le troifiéme GE,, par la 20.du1; Donc fi au
ieude FC, on prend FA, qui luy eft égale par-la Defini-

ton du.Cercle ,, les. deux Lignes GF, FA, ou’la Toute

GA,,
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GA, fera plus grande que GC ; On prouvera de mefime que

la Ligne GA, eftplus grande que les Lignes GD, GE;mais.

GA, eft aufli plus grand que GB, puilque GA, eft plus
grand que le Demy-diametre du Cercle, & que GB, eft
plus petit ; Et partant la Ligne GA, eft Ia plus grande de
toutes.

Je dis en fecond lieu, que la Ligne GB, eftl2 plaspetite

de routes ; Pour le prouver, ‘
Au Triangle EGF, les deux Coftez FG, GE, font plus
grands que le troifiéme FE, par la 20. du 1 ; Tlsfont donc
aufli plus grands que la Ligne FB, qui luy eft égale ; Si
donc de ces deux Tous inégaux en ofte la Partie FG, qui
leur eft commune, Il s'enfurvra que le refte GE, fera p(llus

grand que le refte GB, & ainfi que GB, eft plus petit que

GE ; On prouvera de mefme que GB, eft plus petit que
GD, ou GC ; Et partant laLigne GB, eftla plus petite de
toutes.

" Je dis en woifiéme lieu, que la'Ligne GC, qui eft la plus
proche de la Ligne GA, qui paffc par le Centre, eft plus
grande quune autre plus cloignée , par exemple que GD,
ou GE ; Pour [e prouver.

Comparez les deux Triangles CFG, & DFG, le Cofté
~ CF du premier Triangle, eft égalau Cofté FD du fecond,
par la Definition du Cercle, le Cofté FG, eft commun a
ces deux Triangles ; Deplus 'Angle CFG, compris des
deux Coftez du premier Triangle, eft plus grand que
YAngle DFG, compris des deux coftez du ecomf. puis qu’il
n'eft que fa Partie ; Ainfiparlaz4. du 1. laBaze GC, eft plus
grande que la Baze GD ; On prouvera de mefme que GD,
eft plus grand que GE; Et ainfi la Ligne GC, qui appro-
che le plus de la Ligne qui paffe par le Centre eft plus
grande qu'une autre pluséloignee.

Je dis en quatriéme lieu, qu'onne {cauroit mener duPoint
G, de part & d’aurre de la Ligne GB, plus de deux Lignes
Droittes égales entr'elles ; ou bien quon n’en fcauroit
mener une troifiéme égale aux deux autres. Pour leprouver.

Menez du Point F, la Ligne FH, qui fuffe avec FB,

L
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IAngle BFH, égal i I'’Angle BFE, & du Point G, au
Point H, menez %a Ligne Droitte GH ; Cela pofé.

Les Triangles GFH, & GFE,
ont les deux Coftez GF, FH,
égaux aux deux Coftez GF, FE,
& I’Angle GFH, compris des
deux Coftez du premier Trian-
gle, eft égaldl’Angle GFE, com-

ris des deux autres, par con-

ruction ; Donc la Baze GH,
eft ézale 4 la Baze GE, par la
4. dur ; Ainfi voild deux Lignes
Droittes ¢gales menées du Point :
G, depart & dautre de la Ligne GB ; Mais qu'on ne
puifle [{)as en mener une troifiéme égale aux deux aurres
cela eft évident, par ce qui a déja efté prouvé ; Car cette
Ligne ou approchera plus prés du Pownt B, & ainfi elle
fera plus petite que GH, ou elle en fera plus éloignde, &
ainfi elle fera plus grande ; Qui eft tout ce quil falloig
démontrer, o ' '
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PROPOSITION WVIIL
THEOREME VIL

Si dun Point pris hors d'un Cercle on mene tant de
Lignes Droittes que Lon voudya, qui fe terminent a .
la Circonference concave du Cercle, la plus grande de
toutes eft celle qui paffe par le Centre ; €5 celle quien
eff plus proche eft plus grande qu'une autre qui.en eft

. plus élvignée ; Tout au contraire, de celles qui tom-
bent fur la Circonférvence convexe, celle qui eftant pro;
longee paffe par le Cemtre eft la plus petite de toutes ,
¢ celle qui en eft plus procke eft plus petite quune
astye qui en eft plus elosgnée ; Enfin de part ¢ d'an-
tre de la plus petite, on ne [auroit mener de ce méme
Pont plus de deux Lignes Dyoittes égales entr elles.

pris a difcretion, hors du

ercle BCD, on ait mené plu-
fieurs Lignes Droittes AF, AG,
AH, Al qui fe vont terminer &
fa Circonfcrence concave , &
que la Ligne AI, pafle par le
Centre K Cela eftant , je dis
premierement que la Ligne Al -
eft la plus grande de toutes.
Pour le prouver.

Menez du Centre K, lesLignes
Dr{oittes KF, KG, KH ; Cela

ol€, .

Au Triangle ‘AKH, les deux Coftez AK, KH, font plus

!E {'ugpofe que du Point A,
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grands que le troifiéme AH, par la 20. du 1; Or AK, &
KH, font égauxa AK, & a KI, ou a la Toute Al ; Ainfila
Ligne Al eft plus grande que la Ligne AH ; On prou-
vera de mefme que la Ligne Al, cft plus grande que la
Ligne AG, & que la Ligne AF ; Donc la Ligne Al eft
. la plus grande de toutes.
Je dis en fecond lieu, que la Ligne AH, qui eft 1a plus
- proche de la Ligne Al, qui pafle par le Centre, eft plus
grande qu'une autre plus ¢loignée, par exemple que AG,
ou AF ; Pour le prouver,

Aux Triangles AKH, & AKG, les deux Coftez AK, KH,
. font égaux aux deux Coftez AK, KG, chacun au fien;
Mais ’Angle AKH, eft plus grand que PAngle AKG,

ui n'eft que fa Partie, Donc par la 24, du 1 La Baze

H, eft plus grande que la Baze AG ; On prouvera de
mefme que la Ligne AG, eft
plus grande que la Ligne AF,
& ainfila Ligne AH, qui appro-
chele plus de la Lil%uc qui, pafle
“par le Centre, ¢ Pl'us grande
qu’une autre plus cloignée,

¢ dis en troifiéme lieu, qu'en-

tre les Lignes AB, AC, AD,
AE, qui partent du Point A, &
qui tombent fur la Circonferen-
ce convexe du Cercle BCD, la
plus petite de toutes eft la Ligne
AB, qui eftant prolongge pafle
par le Centre K ; Pour le prou.
ver,

Menez du Centre K, les Lignes Droittes KC, KD, KE;
Cela pofe. |

Au Triangle AKC, le Cofté AK, eft moindre que les
deux Coftez KC, AC, par la 20. du 1 ; Denc fi de ces
deux Tous inégaux on ofte des Pardes égales., i fca-
voir KB, & KC, le refte AB, fera plus petit que le
refte AC ; On prouvera de mefme queEiz Ligne AB, eft
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plus petite que AD, ou AE ; Et partant elle eft la plus
petite de toutgs. . e :

Je dis en quatriéme lieu, qu'entre les Lignes AC, AD,
 AE, celle qui approche deplus prés dé la'Ligne AB, eft
plus petite qu’une autre plus éloignée ; Pour le prouver,

Les Lignes AC, KC, font ¢es des extremitez de la
Ligne AK, qui eft un des coftez du Triangle AKD, & fe
rencontrent dans ce Triangle ; Donc parla a1 du1, les
Lignes AC, KC, font plus pedtes que lesLignes AD, KD
Si donc de ces deux Tous inégaux on ofte les Parties dga-
les KC, KD, le refte AC, fera plus petit que le refte AD,
On prouvera de mefme que AD, eft plus ,Eetit que AE ;
Et ainfi de toutes ces Lignes, celle quf- eft la plus proche
de la Ligne AB, eft plus petite qu'une autre plus éloi.

ee. ' '
gtj]e dis enfin quon ne {cauroit mener du Poine A, de pare
& d’autre de la Ligne AB, plus de dtux Lignes Droitues
cgales entr’elles ; ou bien quon n’en fcauroit mener une
troifiéme €gale aux deux aucres. Pour le prouver.,

Menez du Centre K, la Ligne KL, qu faffe avec KA,
IAngle AKL, égal i 'Angle AKC, & du Poins L, au
Point A, menez la Ligne Droitte LA. Cela pofé.

Les deux Triangles AKL, AKC, ont les deux Coftez
AK, KL, égaux aux deux Coftez AK, KC, chacun aufien,
Et I'Angle AKL, compris des deux Coftez du premier
Triangle, eft égal A 'Angle AKC, compris des deux au-
tres coftez, par conftruéion ; Donc la Baze AL, eft éga.
led la Baze AC, par la 4. du1; Ainfi voild deux Lignes
Droittes égales menées du Point A, de part & dautre de
la Ligne AB ; Mais qu'onr ne puiffe pas en mener une troi-
fiéme égale aux deux autres, cela eft évident, par ce qui
a2 déja efté prouvé ; Car cette Ligne ou approchera plus
prés de la Ligne AB, & ainfi elle {cra plus petite ; ou elle
en fera plus gloigné?, & ainfi elle fera plus grande ; Qui
eft rout ce qu'il falloit dé¢montrer. |

Q i
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PROPOSITION IX. .
THEOREME VIIL

3i ayant pris un Point dans sn Cercle, [on peut mener
de ce Point d la Circomference du Cercle plus de deux
Lignes Droittes égales entr'elles , ce Point ld eff lg
Cenitre du Cercle.

E fuppofe que dans le Cercle BCD,

Ponait pris le Point A, & qu'ayant &
mené de ce Point 4 la Circonference les
trois Lignes Droittes AB, AC, AD, ces €
trois Lignes fe trouvent égales. Cela -
eftant, je dis que le Point A, eftle Cen- P
tre de ce Cercle. .

Car fi cela n’eftoit, Il s’enfuivroir que d’un Point pris
dans un Cercle, lequel Point ne feroit pas le Centre, on
pourroit mener 4 la_ Circonference plus de deux Lignes
Droittes égales entr’elles ; Ce qui eft impoffible par la 4.
Prop. Par confequent le Point A, eft }e Centre de ce Cer-
ele ; Ce qu'il falloit démontrer.

wm
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PROPOSITION X.
THEOREME IX. .

i dewx Cercles [¢ coupent Lun Lautre , ils ne f¢ con:
perons pas en plus de dewx Poinss.

E fuppofe que les deux - -
Cercles ABDGE, &
BCDEEF, fe coupentl’'un

lautre ; Cela eftant , je

dis quils ne fe coupent
pasen plus de deux Points;

Pour le prouver.

Suppogms s'il eft poffible
qu'ils fe coupent l'un Iau-
tre aux trois Points A, B,
D ; Cela pofé. ST g ,

Trouvez par la premiere Propofition le Centre du Cer.
cle ABDGE, & que le Centre foit H, puis de ce Centre
‘menez & ces trois Points A, B, D, les Lignes Droittes HA,
HB, HD ; Cela pofé. :

Puifque. e Point H, eft le Centre du Cercle ABDGE,
les Lignes HA, HB, HD, qui partent de ce Centre & fe
vont terminer a fa Circonference , font égales entr'elles;
& puifque ces trois mefmes Lignes partent aufli d’un Point
gris dans le Cercle ABCDEF, & qu’elles vonr fe terminer

fa Circonference , le Point H, eft aufli le Centre du

Cercle ABCDEF ; & ainfi il s’enfuivroit que deux Cer.
cles qui fe coupent 'un Fautre auroient un mefme Centre,
ce qui eft impoffible par la 5. Prop. Il eft donc impoffible
que deux Cercles qui fe coupent I'un lautre fe puifftnt
couper en plus de deux Points ; Ce qu’il falloit démon-
trer, , ’
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PROPOSITION XI
THEOREME X.

Si an [‘m)‘e' en touche un autre en dedens | la Ligne
Droitte menée par lewrs Centres effant prolongée,
paffera par le Poink de leyr attouchement.

E ﬁifpo(é qué¢ le Cercle ADE, touche le Cercle ABC,

en dedansau Point A ; Cela eftant, je dis que fi on
mene par leurs Centres une Ligne Droitte, cette Ligne
eftant prolongée paffera par le Peint de leur artouche-
ment ;ou ce qui eft la mefine chofe, que fi on mene du
Point F, Centre du Cercle ABC, an Point A, quieft le-
Point de leur attouchement, la Ligne Dreitee FA, le
Centre du Cercle ADE, fe rencontrera dans ccre Ligne:

Car fi cela neftoit, le Centre du : '

Cercle- ADE, feroit en quelque
Point hors de ki Ligne FA ; Q.il
{oit donc au Point G, s'il eff poffi-
ble ; En ce cas, fi 'onmene par le
Point F, & parle Point G, laJP.ignc'
Droitte FGDB, elle coupera la-
Circonference des deux Cercles
ailleurs qu'au Point de leur attou- _
chement ; Puis menant du Point G, -

_au Point A, la Ligne Droitte GA, cette Ligne avec les
deux autres FG, FA, compofera le Triangle FGA, dont
les deux Coftez FG, GA, feront plus grands que le trois
fiéme FA, par la 20. du 1. Hs feront donc auffi plus grands
que fon égale FB ; Si donc de ces deux Tous inégaux on
ofte la Partie commune FG, le refte GA, fera plus grand

‘ 3ue le refte GB ; Mais puifque le Point G, eft le Centre

u Cerele ADE, la Ligne GD, eft égale 4 GA ; Et ainfi
la Ligne GD, fera aufli plus grande que la Ligne GB,
| Ceft
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¢'eft 4 dire la Partie que le Tout ; Ce qui eft impoffible;
Il eft donc impoffible que le Centre du Cercle ADE, foi.
hors de la Ligne FA ; Ce qu’il falloit démontrer.

PROPOSITION XII
THEOREME XL -

$i dewx Cercles [¢ towchent [un Lautre par debors, ls
Ligne Droiste menée d'un Centre & lautre paffera:
par le Point de ler artouchement,

A )0 3
X \v( ’3
</
C/\E s
\
Ligne paffe par le Point de- ' »
leur attouchement.

Car {i cela n’eftoit, elle pafferoit par ailleurs ; Pofons
donc, s’il eft poffible, qu’elle pafle par les Points C, & E,.
& quainfi-la Ligne FCEG, foit une Ligne Droitte ; Cela’
eftant, les deux Lignes BF, BG, ne concoureront pasdire-
&dement, & ainfi feront un Angle au Point B, & avec la
troifiéme FCEG, ferontun Triangle, dont les'deux Coftez
BF, BG, feront enfemble plus grands- que le troifiéme
FCEG, parla 20. du 1. Mais les'Lignes FC, GE, font éga-
les 2 BF, BG, par la Definition du Cercle ; Donc cesmé.
mes Lignes FC, GE, feroient auffi plus grandes que la Ligne
entiere FCEG, c’eft-i-dire la Partic que 1¢ Tout; ce qui
eft impoffible ; Il eft donc impoflible que la Ligne qui eft’
menée par les Centres F, & G, pafle par un autre Point
que B ; Ce qu'il falloit-d¢montrer. .

ABC, DBE, fe touchent
nl’autre par dehorsau Point
B, & que du Centre de l'un
au Centre de l'autre on ait
mené la Ligne Droitte FG
Cela eftant, je dis que cette

JE fuppofe que les Cercles
u

K
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PROGPOSITION Xl
THEOREME XIL

Si un Cercle en touche un antre , [oit en dedans, foit em
debars , il ne le tonshera pasaplus.dun Point.

Cercle ADC, touche le Cescle
ABC, en dedans ; Cela eftant, je
dis qu’il ne le rouche pas 4 plusd’un
Point,

Car fi cela n'eftoit , il pourroit le
toucher A plus d’'un Point ; Pofons.
donc, s'il eft poflible, qu'il le tou-
che aux deux Points A, & C ; Sicela
eft, puifque par la 6. Prop. deux.
Cercles dont P'un tonche Fautre.en dedans , n'ent pas um
mefme Centre, les deux Cercles ABC, ADC, auroat cha-
- cun leur Centre particulier, par exemple.E, & E ; Ecpuif-
que par la 1. Prop. la Ligne menéde par les Centres de
.deux Cercles, dont 'un touche l'autre en dedans, eftant
prolongée, paffe par le Point de leur attouchement, il
senfuivra que la Ligne EF, eftant prolongée de part &
autre paflera par les Points- A, & C ; Enfuite dequoy,
puifque le Point E, eft le Centre du Cercle ABC, la- Ligne
EA, & la Ligne EC, font ¢gales ; Mais- la Ligne FA, eft-
plus grande que EA, qui n'eft que fa Partic ; Doncelleeft
auffi plus grande que la Ligne EC ; & 4 plus forte raifon que-
laLigne FC ; Drailleurs puifque le Point F, eft le Centre
du Cercle ACD, la Ligne FA, & la Ligne FC, font aufli.
€gales ; Si bien que les deux Lignes FA, FC, {ont enfem-
ble égales, & inégales, ce qui eft impoflible ; 1l eft donc
smpoffible qu'un Cercle, qui en touche unautre en dedaans,,
Je rouche 4 plus d’un Point, '

JE fuppofe premicrement que le
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Je {uppole en {feaond Jieu que le ‘Cercle GHI, touche le
€ercle ABC, par dehors ;-Cela eftant, je dis quil ne le -
{gauroit toncher 4 plus -d’'un Point.
Car par exemple, s'il le pouwoit roucheraux deux Poines
G; & I, puifque ces deux Points. feroient dans la Circon-
e ces denx Cercles,.en menant du Point G, au
Poing I, la Ligne Droitre GI, elle devroit par ka 2. Prop..
tomber dass I'un & dans l'autre de ces deux Cercles ; ce
qui eft impaffible, puifque I'un-eft fuppofé hors de autre
H eft donc impoflible que le Cercle GHI, touche le Cer-
cle ABC, 2 plus.d’'un Point; Qui €ft tout ce qu'il falloit-
démontrer..

PROPOSITION XIV.
THEOREME XILL

Dans un Cercle, les Lignes Droitses bgales font égale:
ment diftantes du Cemre ;. Et celles qui fone
également diflantes du ((entre font égeles ener’ elles,

E fuppofe que dans le Cercle ABCD;,
les deux- Lignes Droittes. AD, BC, 7
font égales entr'élles ; Cela eftant, je dis
ue cgs deux Lignes font également
iftantes du Centre E ; Ceft 4 dire que
fi du Centre E, 'onabaiffe fur ces Lignes-
les Perpendiculaires EF, EG, par la ..
du 1. ces Perpendiculaires font égalesen-
tr'elles ¢ Pour le prouver.. - N
Menez les deux Lignes Droittes EA, EB ; Cela pofé..
Puifque les Lignes EF, BG; partent du Centre E, &:
qu'elles tombent perpendiculairement fur AD; & fur BC,.
11 s’enfuit que ces deux Lignes font coupdes par elles en:
deux également , par la 3. Prop. Et partant AF, eft la:
moirié de AD, & BG, la moiti¢ de BC ; Do il fuit que-
. R. ij.
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les deux Lignes AF, & BG, font.égales par le 7. Ax. dur
Dailleurs | puifque le Triangle AFE, eft Redtangle, les
deux Quarrez de AF, & de FE, font €gaux au Quarre de.
AE, ou de fon égale EB, par la 47. du 1. Mais puifque le
Triangle EGB, eft aufli Re&angle , les deux Quarrez de
BG, & de EG, font auffi égauxau Quarré de EB ; Ecpartant
les deux Quarrez de AF, & de FE, font égaux aux deux
Quarrez de BG, & de EG ; Si donc.de ces deux Tous
égaux on ofte les Quarrez de AF, & de BG, quifont
égaux , puifque les deux Lignes dont ils font les Quarrez
font égales ,q'les reftes 3 fcavoir le Quarré de EF, & le
Quarré de EG, feront égaux entr’eux ; D’ou il fuit que
les deux Lignes EF, EG, font ¢gales entr’elles ; Par la 3.
Remarque de la 46. du 1.

Je fuppofe en fecond lieu, que dans le
mefme Cercle ABCD, les deux Lignes -
Droittes AD, BC, font également
diftantes du Centre E, Ceft a dire
que les Perpendiculaires EF, EG, qu'on
a abaiffées du Centre E, fur ces deux
Lignes, font égales ; Cela eftant, je dis
que .ces deux Lignes AD, BC, font ¢ga-
les entr'elles ; Pour le prouver. ’

Menez les deux Lignes Droittes EA, EB, Cela pof€.

Puifque le Triangle AEF, eft Rectangle , les deux Qaar-
rez de EF, & de FA, font égaux au Quarré de EA, oude
fon €gale EB ; Mais les deux Quarrez de EG, & de GB,
font-auffi égaux auQuarré de EB ; Donc les deux Quarrez
de EF, & de FA, font'égaux aux deux Quarrez de EG, &
de GB ; Si donc de ces deux Tous égaux on ofte les Quar-
rez de EF, & de EG, qui font égaux , puifque les deux
Lignes dont ils font les Quarrez font fuppofées égales, les
reffes 3 fqavoir le Quarre de ¥A, & le Quarré-de GB,
feront égaux entr’eux ; d’owil fuir quelesdeux LignesFA,
GB, font égales entrelles, par la 3. Remarque de la 46.
du 1. Mais par la 3. Prop. les Lignes AD, & BC, font
. doubles de FA, & de GB, donc ces deux Lignes AD, &
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BC, font égales entr’elles ; Qui eft tout ce quilfalloit dé-
montrer, '

PROPOSITION XV.
THEOREME XIV.

Si on mene plufienys Lignes Dryoittes dans un Cercle la
plws grande de toutes eft le Diametye , €6 celle qui
approche le plus prés du (entre eff plus grande que
celle qui en eff plus éloignée.

E fuppofe que dans le Cercle
J ABC%E: onqait mené plufieurs =4
Lignes Droittes comme AD, BC,
FE ; que AD, foit le Diametre, &
que FE foit plus prés du Centre G,

que n’eftla Ligne BC ; Cela eftant,’
je dis premierement que AD, eftla
. plus grande de toutes, Pour le
rouver. -
~ Abaiffez du Centre G, fur FE, & ED

fur BC, les Perpendiculaires GH,
GI, Cela pofé. S o
. ‘Puifque BC, eft fuppofée plus éloignée du Centre G,
que.n’eft pas FE, la Ligne GI, eft plus grande que GH,
Ja 6. Definition ; Retranchez (fonc de GI, la Partie
GM, égale 4 GH, & menez par le Point M, la Ligne
Droitte KML, Perpendiculaire 2 GI ; Enfin tirez les
Lignes Droittes KG, GB, GL, GC, Cela pofe. ,
Au Triangle KGL, les deux Coftez KG, GL, font plus
grands que le Troifiéme KL, parla 20. du 1 ; Or KG, & -
GL, font égaux 2 GA, & 4 GD, ou au Diametre AD;
Donc le Diametre AD, eft plus grand que la Ligne KL ;
Mais par la Conftruction KL, eft égale 4 FE, puifqu'elle
eft autant ¢cloignée du Centre G, que la Ligne FE, par-
| ' ’ R ijj
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tant le Diametre AD, eft plus grand que da Ligne FE ;.
On prouvera de mefme que AD, eft plus gfand que BC;.
Et ainfi le Diametre du Cercle eft la plus grande de tou-
tes les Lignes quon peut meper dags un Cerde. - '

e dis en fecond lieu , que la Ligne FE, ou fon égale-
KL, qui eft plys prés du Centre G, que n'eft pas BC, eft-
plus grande que'BC 5 Pour le prouver.

Apx deux Triangles KGL, & BGC, les deux Coftez
KG, GL, fonr égaux aux deyx Coftez BG, GC, chacun
au fien ; Mais I’ﬁnglé KGL, eft plus grand que I"Aggle
BGC, quir’eft que fa Partie, Donc par la 24. du . la
Baze KL, eft plus grande que la Baze BC ,Q&( eft toue:

ce qu’il falloit démontrer.
PROPOSITION XVI
THEQREME XV.

53 on élywe une Pevpendiculaire & ['extremité dy Dia>
metve d'un Cercle elle touchexa le (ercle fans le con-
por s Et de Lextremité du Diamesre on ne pourra.
pas mener une Ligne Droitte qui fiit entre la Pere
pendiculaire & la (irconfévence. Deplus Udngle
Mixte compris de la (irconference € du Diametre ,
eff plus grand que tour Angle Relliligne Aign ; €5
L dngle Mixte, compris de la ['ircozefgrmce € de la
Peypendiculaire eft plus patis que sout Angle Relti.
lzgne Aign,

TE {uﬁfde qu'd lextremité A, du Diametre AC, du
J Cercle ABC, ona élevé la Perpendiculaire AE ; Cela
eftant, je dis premierement que cette Perpendiculaire tou-
che le Cercle fans le couper. :
Car fi cette Perpendiculaire coupoit le Cercle, comme
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“fait icy la Ligne AB ; en memant du Centre D, au Point
-0y cotse Perperidiculdire couperoit Ié Cerele, par exemple
an Peint B, la Ligne Droite DB ; les Angles DAB,
DBA, feroienc égaux par la . dur. MaisVAngle DAB,
eft Droit, par conftrudion, par confequent "Angle DBA,
feroit aufli Droit ; Ce qui eft impoflibi¢ , par la r7. dur.
Tl eft donc impoflible qu'une Ligne Droitte élevée per-
pendiculairement a P’extremité du Diametre d’un Cercle,
coupe ce Cercle ; Et par confequent it eft wvray qu'elle le
touche fans le couper ; & ainfi qu'elle eft borsle Cercle.

Je dis en fecond lieu , que de
Pextremité A, on ne peut pasme-
ner unec Ligne Droitte qui foit
entre la Perpendiculaire AE, &
la Circonference AB.

Car fi 'on pretendoit qu'on en Af==
plt mener une, par exemple AF, §
comme cette Ligne ne feroit pas
perpendicudaire au Diametre AC,
ce Diamerr ne luy feroit pas non- Tt
plus Perpendiculaire; Donc encirane du Cenere D urie Ligne
5?¢ndicuiaire a AF, cette Ligneromberaen quelque Pomt

e 1a Ligde AF, parexenple au Poise' (G, & ce Point fera
different du Pbink A, & par confequent hors: le' Cercle;
Dol il senfuivra que la Ligene DG, qui paflera au deld
de Ja Circorference fera ‘ph_as grande que DA ; Sibieh' que
dans le Friangle DAG, I'Angle DAG, qui éft fodrenu du
Coft¢ DG, fera plus grand C{ue I'’Angle DGA, quieft{od-
tenu du Cofté DA, qui eft plus petit ; Or I'Angle DGA,
eft droit par conftru&tion, donc’ I’Angle DAG, fera plus

rand qu'un Droit ; Et ainfi deux Angles d'un Triangle
vaudroient plus de deux Droits,:ce qui eft impoflible par
lax7. du 1. Il eft donc impoflible de pouvoir mener du
Point A, une Ligne Droitte’qui fe trouve entre la Perpen-
diculaire AE, & la Circonference AB.

Je dis en troifiéme lieu, que I’Angle BAD, compris de
la Circonference AB, & du Diametre AD, eft plus grand
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que tout Angle Redtiligne Aigu. :
Car fi on mene duPoint A, une Ligne Droitte., & qu'ore
I'approche le plus prés qu'il eft poffible de la Perpendicu-
laire AE, afin de faire par ce moyen le plus grand Angle-
Rediligne Aigu qu’il eft poffible ,. il s’enfuivra par ce
ui vient d’eftre prouvé, que cette Ligne tombera dans
le Cercle, & partant qu'elle fe-
ra avec le Diametre AC, un
Angle plus petit que ’Angle Mix-
te BAD ; Lequel par confequent
eft plus grand que tout Angle
Rectiligne Aigu. A

Je dis enfin, que IAngle de \ D ¢
Contingence BAE, compus de la /

Circonference du Cercle, & de \_/
la Perpendiculaire AE, eft plus.

petit que tout Angle rediligne

Aigu,

Car {i on mene du Point A, une Ligne Droitte , & quon’
Papproche le plus prés qu'il eft poﬂigle de la Perpendicu-
laire AE, afin de faire par ce moyen le plus petit Angle
Rediligne Aigu qu'il eft poflible, il s’enfuivra de mefme, par
ce qui a efté déja prouvé , que cette Ligne tombera dans:
le Cercle, & partant quelle fera avec la Ligne AE, un
Angle plus grand que 'Angle de Contingence BAE ; Le-

-quel par confequent eft plus petit que tour Angle Redi.-
ligne Aigu ; Qui eft tout ce qu'il falloit démontrer,.  ~

S
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PROPOSITION XVII
PROBLEME IL

D'un Point domné bors dun Cercle mener une Ligne
Droitte qui touche le Cercle.

E fuppofe qu'on donne le Point
A, hors le Cercle BC, & je pro-
ofe de mener du Point A, une
iigne Droitte qui touche le Cer-
cle BC ; Pour le faire,

Du Point A, au Centre D, me-
nez la Ligne Droitte AD ; & du
Centre D, & de lIntervalle DA,
décrivez le Cercle AEF ; puis du
Point B, ol la Ligne Droitte AD, ‘
~couple le Cercle BC, élevez la Ligne Droitte BE, perpen-
diculaire 4 AD ; de mefme du Point E, ou la Ligne BE,
coupe le Cercle AEF, au Centre D, menez la Ligne
Droitte ED ; Enfin du Point A, au Point C, ou la Ligne
DE, coupe la Circonference du Cercle BC, menez la Ligne
Droitte AC ; Cela eftant, je dis que la Ligne AC, qui
part du Point donné A, rouche le Cercle BC ; Pour le
prouver.

Les Triangles ADC, EDB, ont les deux Coftez AD,
DC, égaux aux deux Coftez ED, DB, chacun au fien, &
l’AnEle D, compris de ces Coftez égaux eft commun ; Donc
par la 4. du 1. la Baze eft égale 4 la Baze, & 'Angle
ACD, eft égal 41’Angle EBD ; Or’Angle EBD, eft Droit
par conftrution ; donc ’Angle ACD, eft aufli Droit ; E¢-
partant par la Propofition precedente , la Ligne AC, qui
eft élevée perpendiculairement 4 Pextremité du Diametre
DC, touche le Cercle BC ; Ce quiil falloit faire & dé-
montrer. ' s ,
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PROPOSITION XVIII.
THEOREME XVIL

Siune Ligne Droitte touche un (ercle , ¢ que duCentve:
d lattouchement on mene une autve Ligne Drotze
ceste Ligne [éra Perpendicnlaire @ la Tonchante,

E fuppofe que la Ligne Droitte c
AB, touche le Cercle EDC, au
Point E, & que du Centre F, on
mene au Point de l'attouchement
E, la Ligne Droitte FE ; Cila F

eftant, d]e dis que la Ligne FE, eft

Perpendiculaire 2 la Touchante
AB. : D :
Car fi FE, n’cftoit pas Perpen- A R

diculaire 4 AB, on pourroit par la .
12. du 1. du Point F, abaiffer fur AB, une Perpendiculaire, -
comme FG, laquclle, allant rencontrer la Ligne AB, en:
un autre Point que celuy de Patrouchement, paflera an

dela de la Circonfercnce du Cercle, & par confequent
fera plus grande que FD, aui cft bornée a cette Circon.’
ference , ou que fon égale FE ; Si bien que dans le Trian-

gle FEG, PAngle FEG, qui cft {odteru du Cofté FG,
fera plus grand que ’A gle FGE, qui-cft fotitenu du Cofté

FE, qui eft plus petit ; Or PAngle FGt, eft Droir, par

cette faufle conftru@ion ; Donc l’Anfle FEG,fera plus grand
qu'un Droit ; Et ainfi deux Angles d’un Triangle vau-

d; oicnt plus de deux Droits ; ce qui eft impoffible, par la

17. du 1. Il eft donc impoflible que la Ligne FE, ne foit:
pas Perpendiculaire 2 AB, Ce qu'il falloit démontrer.
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PROPOSITION XIX.
THEOREME XVIL

Sisume Ligne Droitte tonche un Cescle, €8 que du Point
de ' attouchement on éleve une Perpendiculaire |
elle paffeya par le (entre.

CDE, au Point E, & que de ce Point on éleve la

gne Droitte EC, Per&cndiculaire 4 AB ; Cela eftant,
je dis que cette Ligne pafle par le Centre, ou ce qui eftla
mefme chofe, que le Centre du Cercle fe rencontre dans
la Ligne EC,

Car fi cela n’eftoic, le Centre de ce Cercle feroit en
quelque Point hors de cette Ligne,
par exemple , au Point F ; Tirant
donc de ce Point d celuy de l'attou-
chement la Ligne Droitte FE ; cette
Ligne, par la Propofition grecedente,
fera Perpendiculaire 4 AB ; Er par-
tant I’Angle AEF, fera Droit ; mais
PAngle AEC, eft déja Droit, par

JE fuppofe que la Ligne Droitte AB, touche le Cercle
i

roit égal 4 IAngle AEC, c’cft i dire
le tout.a fa Partie; ce qui eft impofii-
ble ; Il eft donc impoflible que le Centre du Cercle CDE,
foit hers de la Ligne EC ; Laquelle par confequent paffe
par le Centre ; Ce qu'il falloit démontrer. )

K A
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PROPOSITION XX
THEQREME XVIIL

Au (ercle, I Angle du Centre eft double de I Angle de
la Circonference , quand ils sappwyent tous deux
[far un mefme Arc, owt quils ont une mefme Por-
tion de Circonférence pour Baze.

E fuppofe que dans le Cercle ABC, 'Angle BDC, qui

ft au Centre D, & I'Angle BAC, qui eft 4 la Circon-
ference  sappuyent tous
deux fur un mefme Arc,
& ont la mefme portion
de Circonference pour
Baze, i fgavoir BC ; Ce-
la eftant | je dis que P’An-

le BDC, eft double de 2
FAnglc BAC ; Pour le E
prouver. ‘ :

Menez par les Points A, & D, la Ligne Droitte ADE;
Cela pofé.

Au Triangle ADB, les deux Coftez DA, DB, font égaux,
par la Definition du Cercle ; Donc parla g. du r.lesdeux
Angles DAB, & DBA, font égauxentr’eux ; Or ’Angle
exterieur BDE, eft égal aux deux AnglesDAB, & DBA,
par la 32. du 1. donc ’Angle BDE, eft double de I'Angle
BAD ; de mefme, au Triangle ADC, les deux CofEez
DA, DC, font €gaux, par confequent les deux Angles
DAC, & DCA, font aufli égaux ; Or IAngle EDC, eft
aufli €gal aux deux Angles DAC, & DCA ; donc il eft
double del’Angle DAC; Sidonca ' Angle BDE, onadjoiite
I’Angle EDC, & 4 l'AnEle BAD, onadjoiite '’Angle DAC,
I'’Angle BDC, fera double de 'Angle BAC, par le 19. Ax.
du 1. Ce qu'il falloit demontrer.

A
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-(%e fi le Point A, avoit efté pris comme dans cette fe.
conde Figure, on auroit Iiwrouvc' de mefme, que I’Angle
BDE, eft double de ’Angle BAD, & que I’Angle CDE,
eft double de I'Angle CAD ; Enfuite dequoy oﬁantl'An.
gle CAD de I'Angle BAD, & PAngle CDE, de I'Angle
BDE, I' Angle reftant BDC, fera double de ’Angle reftant
BAC, par le 20. Ax. du 1. Ce quil falloit démontrer.

PROPOSITION XXI
THEOREME XIX:

du ((ercle, les Angles qui [ont dans un mefme Segment,
“on qui Sappuyent fur un mefine Arc, fons
égaux  emtr exx.

E fuppofe que dans le Cercle ABCD, les deux Angles
DAC, DBC, foient dans le mefme Segment DABC,
ou, ( ce quieft laméme
chofe ) qu'ils s'appuyent
tous c%egx fur lg l:neyﬁne
Arc DGC; Cela eftant,
je dis que ces deux An-
gles DAC, DBC, font
gaux entr'eux. Pour le
prouver. .. A
Comme tout Segment
de Cercle eft plus ou moins grand qu'un Demy-cercle,
Suppofons premierement que le Se[gment DABC, foit plus
grand que le Demy-cercle ; Cela fuppofé, menez du Cen.
tre E, aux extremitez de la Baze du Segment D, & C, les
Lifnes Droittes ED, EC ; Cela pof¢.
’Angle DEC, qui eft au Centre eft double de I'Angle
DAC, qui eft dla Circonference, (Far la Prop. precedente

»

& par la mefme raifonil eft auffi double de 'Angle DBC;
Et partant les deux Angles DAC, & DBC, qui font cha.

S i
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<cun moiti¢ d’'un mefme Angle, font €gaux entr’eux.

. Suppofons en fecond lieu, que le Sc‘rgment DABC, foic
plus petit que le Demy-cercle ; Cela fuppofé, duPoint A,
au Point B, menez la Ligne Droitte AB ; Cela pof€.

- Puifque le Segment

DABC, eft plus petit.
que le Demy-cercle, il
s'enfuit que le Segment
DGC, eft plus grand
que le Demy-cercle, &
4 plus forte raifon le
Segment AGB ; D'ou
il fuit que les Angles .
ADB, ACB, qui font dans le Segment AGB, font éganx
entr’eux, par ce qui vient d’eftre prouvé. Dailleurs | les .
Angles AFD, BFC, font .auffi égaux entr'eux, par la 1y,
du 1. Par confequent les deux Triangles AFD, BFC, ont
deux Angles égaux 4 deux Angles chacun au fien ; Et par.
tant le troifidme DAF, ou DAC, eft égal au troifiéme
FBC, ou DBC, par le 2. Corollaire de la 32. dur ; Ce
qu’il falloit démontrer.

PROPOSITION XXII

THEOREME XX.

Les Figuresde quatre (ofdex inferites an Cercle , ont leg
Angles Oppoféz égaux a denx Dyoits.

JE fuppofe que la Figure ABCD,

_§ foit infcritte dans le Cercle
BCD ; Cela eftant, je dis que
les Angles Oppofez, comme BAD,
& BCD, font égauxa deux Droits ;
Pour le prouver. c
- Menez les deux Lignes Droittes A
AC, & BD ; Cela pofé. N
~L’Angle BAC, & I'Angle BDC,
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s'appuyent fur le mefme Arc BC, donc ils font égaux, par
Ja- Propofition precedente ; L'Angle CAD, & I'Angle
CBD, sappuyent auffi fur un mefme Arc, 4 fgavoir DC,
donc ils fontaufli égaux ; Partantles deux AnglesBAC, &
CAD, ou I'Angle total BAD, eft égal aux deux Angles
DBC, & BDC ; Mais ces deux Angles, pris avec le troi-
ficme BCD, valent deux Droits par la 32. du 1. Donc
PAngle BAD, pris avec le-mefme Angle BCD, valent .
aufli deux Droits ; On prouvera par la mefine raifon que
* les deux Angles ABC, & ADC, font égaux i deux Droits;
Qui eft ce qu’il falloit démontrer. '

PROPOSITION XXI1II.
THEOREME. XXL

i deux Portions de Cercles font femblables @ inégales
leurs Buzes ne feromt pas égales.

E fuppofe que les deux _B
IPortions de Cercles ABC, D
FGH, foicnt fcmblables & . g .
inégales ; Cela eftant , je m &
is que leurs B. zes AC, FH,

d‘s? : A CF H
s font pas égales, :

Car i ces Bazes eftoient égales en tranfportant par pen-
fé- 1c Segmene ou portionde Cercle FGH, furle S:gment
ABC, on pourroit faire convenir la Baze FH, avec la.
Baze AC ; Etd’autant que le S:gment FGH, eft fuppofé
irégal au S gm.nt. ABC, I'Arc FGH, ne conviendroit pas
av.c I'Arc ABC ; C'.{t pourquoy I’Arc FGH, tomberoit
en quelquautre endroit, comme par exemple 4 I'endroit
ADC ; Tirant donc la Ligne Droitte ADB, qui coupe
ces Arcs aux Poin's D, & B, & menant les Lignes Droit-
tes CB, CD, il s'enfwivra que puifque les Scgmens ADC,
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ABC, font fuppofez femblables, les Angles ADC, ABC,
ui font dans ces Segmens feront égaux entreux, parla
efinition des Segmens femblables ; Et ainfi’Angle ADC,

qui eft exterieur au refpe& du Triangle DBC, feroit égal

4 fon Oppofé Interieur DBC; Ce qui eft impoffible par la

16. du 1. Donc fi deux Portions de Cercles font fem-

blables & inégales, leurs Bazes ne feront pas égales ; Ce

qu’il falloit démoatrer.

PROPOSITION XXIV.
- THEOREME XXIL

Si deux Segmens , ou desx Portions de (evcles , fem:,
blables , ont pour Bazes des Lignes Droittes
égales , ils feront éganx enty'enx.

IE fuppofe que les deux
Segmens ABC, DEF,

foient femblables, & que 2 -
leurs Bazes AC, DF, foient / \
égales ; Cela eftant , je dis
ue ces deux Segmens font )
A CD

gaux entr'eux. .

Car s'ils eftoient Inégaux,
il s'enfuivroit que deux Segmens femblables & inégaux
auroient des Bazes égales ; Ce quieftimpoffible par la Prop,

pre’pedentg ; Donc ces deux Segmens font égaux ; Ce
qu'il falloit démontrer.

P

.
3

PROP,
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PROPOSITION XXV,
PROBLEME Il1]

Vne Portion de Cercle eftant donnée décrire le
(ercle duquel elle ¢t Portion.

E fuppofe que la Portion de Cercle

ABC, foit donnée , & je propofe de
décrire le Cercle entier, duquel elle eft
Portion ; c’eft 4 dire que je propofe de
trouver le Centre du Cercle ,duquel la
Portion ABC, eft donnée ; Pour le
faire,

Prenez i difcretion dans la Circonference ABC, trois
Points, par exemple A, B, C ; Menez les deux Lignes
Droittes AB, BC ; Coupez chacune de ces Lignes en
deux également aux Points D, & E ; De chacun de ces
Points élevez une Perpendiculaire,, fcavoir DF, EF ; Cela
eftant, je dis que ces deux Perpendiculaires fe rencontre-
ront ; & que le Point de leur Rencontre , a fcavoir F, eft
Je Centre du Cercle, dont ABC, eft une Portion ; Pour
le prouver.

Du Point D, au Point E, menez la Ligne Droitte DE,
Cela pofé. :

Puifque les Angles BDF, & BEF, font Droits , par cen-
ftruction , les Angles EDF, & DEF, qui n’en font que les

arties font moim%res que deux Droits ; Etpartant les deux
}).ignes DF, EF, fe doivent rencontrer , par la Remarque
dvla 28. 1. Enfuitte dequoy, il s’enfuit par la 1. Remarque
de la premicre Prop. de ce Livre, que le Point F; eft le
Centre cherché ; Ce qu'il falloit démontrer.

RE
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PROPOSITION XXVI.
THEOREME XXIIL

Aux (evcles Eganx , les Angles Egaux sappuyent fuy
Circonférences Egales, foit qu'ils [.ient conflituez,
as (entre, 0% & la Circonference.

E fuppofe que les Cer- B r
Icles XBC, DEF, foient
égaux , & que les Angles
AGC, DHEF, qui font con- H
fticuez au Centre , ou les
Angles ABC, DEF, qui A c D
font conftituez a la Circon- I =
ference, foient auffi €gaux’
entr'eux ; Cela eftant, je dis que les Arcs AIC, DKF, fur
lefquels ces Angles s'appuyent, font égaux entr'eux ; Pour
le prouver.

Menez les Lignes Droittes AC, DF ; Cela pofé.

Puifque les Cercles ABC, DEF, font fuppofez égaux,
Il s’enfuit que les Coftez AG, GC, du Triangle AGC,
font égaux aux deux Coftez DH, HF, du Triangle DHF,
Deplus I'Angle AGC, eft fuppofé €gal 3 I'Angle DHF;
Partant la Baze AC, eft égare a la Buze DF, par la 4. du
1. Ainfi nous avons deux Segmens de¢ Cercles ABC, DEF,
qui font femblables, puifqu’ils font fuppofex capablesd’An.
gles égaux ; & qui d'ailleurs ont pour Bazes des Lignes
Droittes €gales , fcavoir AC, DF ; Et parcant ces deux
Segmens fonr égaux, par la 24. Prop. D’olt il fuit que fi
on les ofte des deux Cercles entiers qui font fuppofez
€gaux , les Arcs reftans AIC, DKF, feront égaux entr'eux g
Ce qu'il falloit démontrer,

w3



LIVRE TROISIEME 14
PROPOSITION XXVII
THEOREME XXIV.

Aux (ercles Egaux , les Angles qui sappuyent fur (ir-
conférences Egales [ont égaux emtt'enx , [foit qu'ils
- foieut conflituez, an ((entre, ou a la (irconference.

E fuppofe que les Cercles ABC, DEF, foient égaux,

& que les Arcs AC, DF, foient aufli égaux ; Cela
eftant, je dis premierement que les Angles AGC, DHF,
?ui font confhituez aux Centres G, & H, & qui sappuyent
ur ces deux Arcs font €gaux entr’eux.

Car s’ils n’eftoient pas €gaux, il faudroit que Y'un deces
Angles fuft plus grand que lautre ; Pofons donc que ce
foit ’Angle AGC; fi cela
eft, par la 23. du 1. on
pourra en retrancher une
partie, comme AGI, égale
a DHF ; Enfuite dequoy,

ar la Prop. precedente,
‘Arc Al fera égalal’Arc
DF ; Mais ’Arc AC, eft

déja fuppofé égal & PArc & 1€ D F
DF ; Ainfi PArc Al &
IArc AC, feroient égaux
entr’eux, c’eft 4 dire la Partie au Tout, ce qui eft im-
poflible ; Il eft donc impoffible que I’Angle AGC, foit
plus grand que Angle DHF ; On prouvera de mefine
que 'Angle DHF, n'eft pas plus grand que I'Ang'e AGC;
Et partant ces deux Angles font égaux ; Ce quil falloit
démontrer.

Je dis en fecend lieu , que les Angles ABC, DEF, qui
font 4 la Circonference, & qui sappuyent fur ces mefmes
Arcs , font égaux entr'eux. -

B ) A

T jj
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Car par la 20. Prop. ces deux Angles ABC, DEF, font
moiti¢ des Angles AGC, DHF, qui viennent d’cftre prou-
vez égaux ; Et partant les deux Angles ABC, DEF, font
égaux entr'eux, parle. Ax, du 1. Ce quil falloic dé-
. montftrer, ’

PROPOSITION XXVII]
THEOREME XXV.

¢ 'Aux ((ercles Egaux les Lignes Droistes Egales [o4-
tiennens ((irconferences Egales,

E fuppofe que les Cer- B E
cles ABC, DEF, foient
cgaux , & que les Lignes

AC, DF, qui font les Soii- G

tendantes des Arcs AIC,

& DKEF, foient égales; Ce- A cDp 0
la eftant | je dis que les Arcs i K

AIC, & DKF, font egaux
entr'eux. Pour le prouver.
Menez des Centres G, & H, les Lignes Droittes GA,
GC ; HD, HF ; Cela pofé. !
Les Coftez GA, GC, du Triangle AGC, font égaux
aux Coftez HD, HF, du Triangle DHEF, par la Defini-
tion des Cercles égaux. Deplus la Baze AE, eft égale &
la Baze DF, par fuppofition, donc 'Angle AGC, e égal
3 'Angle DHF, par la 8, du 1 ; D’ou il fuic par la 26,
Prop. que les Arcs AIC, & DKF, fur lefquels ils s'ap-
puyent font égaux entr’sux ; Ce qu'il falloit démontrer,

L
({72}
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PROPOSITION XX1X.
THEOREME XXVL

thux (ercles Egaux les (irconférences Egales ont
ont lenrs Somtendantes égales.

E fuppofe que les Cercles B

ABC, DEF, foient ¢-
gaux , & que les Arcs ou
Circonferences AIC, DKF,

{oient auffi égales ; Cela

eftant, je dis que les Lignes A

AC, & DF, qui en font les b
Soutendantes (}ont égalesen-

tr'elles ; Pour le prouver.

Menez des Centres G, & H, les Lignes Droittes GA,
GC ; HD, HF, Cela pofé.

Puifque les Cercles ABC, DEF, font fuppofez égaux,
les deux Coftez GA, GC, du Triangle AGC, font égaux
awrx deux Coftez HD, HF, du Trangle DHF ; D’ail
leurs I' Angle AGC, compris des deux Coftez du premier
Triangle, eft égal i I'Angle DHF, compris des  deux
Coftez du fecond, puifque les Arcs , fur lefquels ils sap.
puyent, font égaux par fuppofition ; Et partant la Baze
AC, eft £gale 3 la Baze DF, par la 4. du 1. Ce quil fal.
loit démontrer, -*

R
a5 .
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PROPOSITION XXX
PROBLEME 1V.

Couper en deux également un Arcde (ercle donné.

E fugpofe que I'Arc de Cercle ABC, B
foit donné ; & je propofe de le couper
en deux parties €gales ; Pour le faire, '
Du Point A au Point C, menez laLigne [/ _
Droitte AC, coupez cette Ligne en deux A D
également au Point D, Elevez au Point D, la Perpendi-
culairc DB, qui rencontre I’Arc au Point B ; Cela eftant,
je dis que cet Arc eft coupé en deux également , ceft 2
dire que I'’Arc AB, eft égal 2 'Arc BC ; Pour le prouver.
Menez les Lignes Droittes AB, BC ; Cela pofé.
. Le Cofté AD, du Triangle ABD, eft égal au cofté DC,
du Triangle CDB, par conftru&ion ; Le Cofté BD, eft
. commun 2 ces deux Triangles ; Deplus ’Angle ADB, eft
égal i 'Angle CDB, par conftru&ion; Donc la Baze AB,
. eftégaledla Baze BC, parla 4. du1. Et par confequent les
Arcs AB, BC, que ces deux Bazcs folitiennent , font égaux
entr'eux , par la a8, Prop. Ce quiil falloit faire & démon-
trer, ‘
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PROPOSITION XXXL.
THEOREME XXVIL

Au Cercle, I Angle qui e¢ff au Demy-cercle eft droit ;
celny qui eft an plus grand Segment eff plus petit
quun Droit ; € celuy qui eft au plus petit Segment
"eft plus grand gquun Drott ; Deplus, I Angle du plus
grand Segment ¢ft plus grand quun Droit ; Etl An-
gle du plus petie segment ef} plus petic qu'un Droit.

D foit le Centre, & ADC, le
iametre , & qu'ayant pris dans
le Demy-cercle le Point B, 4 dif-
cretion, on a2 mené de ce Point
aux extremitez du Diametre les
deux Lignes Droittes BA, BC,
qui font PAngle au Demy-cercle .
ABC ; Cela eftant, Je dis pre-
miecrement que 'Angle ABC, eft
Droit 5 Pour le prouver. _

Menez du Point D, au Point B, la Ligne Droitte DB,
& continuez la Ligne AB, vers E ; Cela pofe.

Au Triangle-ABD, les Coftez DA, DB, font égaux, par
la definition du Cercle ; Donc I’Angle ABD, eft égal 4
PAngle BAD, par la 5. du 1. De mefime, au Triangle DBC,
les Coftez DB, DC, eftant égaux, '’Angle DBC, eft égal
IAngle BCD ;Erainfi ’Angletoral ABC, eft égal aux deux
Angles BAD, BCD ; D'uilleurs, ’Angle exterieurEBC, eft
égal 4 ces dcux mefmes Angles BAC, BCD, parla 32.dur.
Parrant 'Angle ABC, & I’'Angle EBC, font égauxentr’eux’;
Et par confcqrent la Ligne BC, eft perpendiculaire 4 AE,
& FAngle ABC, eft Droit ; Ce quil falloit démontrer. .

lE f}xppofe quau Cercle ABC,
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Je dis en fecond lieu, que PAngle BAC, qui eft au plus
grand Segment CAB, eft plus petit qu'un Droit. Pour le
prouver.

Au Triangle ABC, les deux An%les ABC, &BAC,font
plus petits que deux Droits, par la 17.dur. Oril vient
d’eftre prouvé que I'Angle ABC,
eft Droit ; Donc 'Angle BAC, E
eft moindre quun Droit ; Ce qu'il /
falloit encore démontrer., N

¥
Je dis en troifiéme lieu , que \ _
I’Angle BFC, qui eft au plus petit \
Segment CFB, cft plus grand , A c

qu'un Droit. Pour le prouver. D

La Figure de quatre Coftez
ABFC, eft infcritte au Cercle, &
ainfi les deux Angles oppofez
BAC, & BFC, font €gaux a deux
Droits, parla 22. Prop. Mais il vient d’eftre prouvé que
PAngle BAC, eft moindre qu'un Droit, donc I’Angle BFC,
eft P%us grand qu'un Droit, Ce qu’il falloit encoredémon-
trer.

Je dis en quatriémelieu, que I’Angle du plus grand Seg-
ment, c'eft 4 dire I’Angle Mixte CBA, qui eft cempris de
la Ligne Droitte BC, & de la Circonference BA, eftplus
grang qu’un Droit ; Pour Je prouver.

L’Angle Mixte CBA, ecft plus grand que I’Angle Redi-
ligne ABC, qui n’eft que fg partie ; Or PAngle ABC, eft
Droit, comme l'on vient de prouver ; donc I’Angle Mixte
CBA, eft plus grand quun Droit ; Ce qwil falloit dé-
montrer. .

Je dis enfin que I’Angle du plus petit Segment, c’eft 3
- dire Angle Mixte CBF, qui eft compris de la Ligne

Droitte CB, & de la Circonference BF, eft plus petis qu’un
Droit ; Pour le prouver.
~ L’Angle Mixte CBF, eft plus petic que I’Angle Re&i-
ligne CBE, dont il n’eft que partie ; Or ’Angle CBE, eft
Droit, comme l'on vient de prouver, doncY’Ang_le Mixre

CBF,
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CBF, eft plus petit quun Droit, Ce qui reftoit 4 démon-
trer.

Remdrqm.’

Cette Propofition nous donne un'moyen facile pour éle-
ver une Perpendiculaire 4 extremité X‘une Ligne Droitte
donnée, , :
Suppofons que Ia Ligne Droitte donnée foit AB, & qu’i
fon excremité B, il faille élever une Perpendiculaire ;.

Pour le faire.

Prenez quelque Point, comme C,. audeflus de la Ligne
AB, puis du Point C, comme Centre , & de !'Intervalle
Cercle coupera la Ligne AB, en-
quelqu’aurre Point , comme Dy 4
Par ce Point D, & par le Centre
C, menez la Ligne Droitte DCE;

< :
menez la Ligne Droie EB, & A PN "
sette Ligne fera Perpendiculai--
re & AB ; Car puifque 'Angle B, eft au Demy.cercle,,
H eft Droit.. :

CB,- décrivez le Cercle EBD, ce
B
)
Enfin du Point E, au Point B,. !




5o ELEMENS D'EUCLIDE:
| PROPOSITION XXXIL
THEOREME XXVIIL

Si une Ligne Droitte touche un Cercle, € que du Point
de l'attouchement on mene une Ligne Droitte qui le
coupes, I' Angle que faitde pare €& d'autre la (oupante

 awec la Tonchante, ¢f? égal a I Angle dous le Segment
alterne 5t capable.

E {uppofe que la Ligne AB, tou-

che le Cercle CDE, au Point C,
‘& que de ce Point on a mené la
Ligne Droitte CE, qui coupe le
Cercle en deux Segmens, fcaveir
CDE, & CFE , Cela eftant, je dis
premierement que PAngle BCE,
que la Coupante faite d’une part
avec la Touchante , eft égal 4
I'Angle dont le Segment alterne
CDE, eft capable ; Pour le prouver,

Elevez au Point C, la Ligne CD, perpendiculaire 2 AB,
& du Point D, au Point E; menez la Ligne Droitte DE,
laquelle fera avec CD, I’Angle CDE, dont le Segment
CDE, eft capable ; Sibien qu’il s’agit de montrer quel’An-
gle CDE, cft égal a PAngle BCE ; Pour le prouver.

Puifque la Ligne AB, touche le Cercle, & que CD, a
efté clevée perpendiculairement au Point de Fattouche-
ment, Il senfuit par la 19. Prop. qwelle paffe par le Cen-
tre, & par confequent quelle en eft le Diametre , & que
le Segment CFED, eft un Demy-cercle ; d’ou il fuit que
PAngle CED, qui eft au Demy-cercle eft droit par la 18.
Prop. Et d’autant que les trois Angles du Triangle CDE,
font €gaux 4 deux Droits, par la3z. du 1. 1l senfuit que les
deux Angles CDE, & DCE, font égaux 4 un Droit, c’eft
adire 4 PAngle BCD ; Si donc de ces deux Tous qui
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font égaux on ofte 'Angle DCE, qui leur eft commun
il reftera I’Angle BCE, ¢€gal 4 I'Angle CDE ; Ce qu’il
falloit démontrer., ,

Je dis en fecond licu, que I'Angle ACE, que la Cou-
pante CE, fait avec la Touchante AB, eft égal a I'Anglc
dont le Segment alterne CFE, eft capable, c’cft a dire que
fi dans Arc CFE, on prend a4 difcretion quelque Point
comme F, d’ou I'on mene les Lignes Droittes FC, FE,
I'’Angle ACE, fera égal i ’'Angle CFE ; Pour le prouver.

La Figure de quatre Coftez CDEF, cftont inferitte au
Cercle, %es deux Angles oppofez CDE, CFE, font égaux
4 deux Droits, par la zz..’%rop.‘ Mais les Angles ACE,
BCE, font aufli égaux a deux Droits par la3r. dur. Par- |
tant les deux Angles CDE,. CFE, font égaux aux deux
Angles BCE; ADE ; Si donc de ces deux Tous qui font
¢gaux , on ofte les Angles CDE, & BCE, qui vicnnent
d’eftre. prouvez égaux, I'Angle reftant CFE, fera égal 4
PAngle reftant ACE ; Ce quil falloit démontrer.

PROPOSITION XXXIII..
PROBLEME V.

Sur une Ligne Droitte donnée , décrire une portion de
(ercle capable dun Angle Fgal a un Angle
Reétiligne donné.,

*E fuppofe que la Ligne Droitte AB, foitdohnée, & que

i’Angle Rediligne C, foit auffi donné ; & je propofe de
décrire fur AB, une portion de Cercle capable d’ud Angle
Egal a PAngle C; Pour le faire, - ,

Menez la Ligne Droitte HAD, qui faffeavec AB, ’Angle
BAD, égalal’Angle C;ElevezauPoint A, la Ligne AE, per- -
yendiculaire4 HD "y Puis tirez duPoint B, la Ligne Droitte
BF, quifaflt avec AB, PAngle ABF, ¢€gal i 'AngleFAB ;.
Enfin du Centre F, & de 'latervallc FA, décrivez un Cercle;

| ' Y i

¢
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.Cela eftant, je dis que la Circon-
ference de ce Cercle paffera par
le Point B, & que le Segment
AEB, fera capable d'un Angle
€gal i Angle C, ceft 4 dire
quayant mené la Ligne BE,
PAngle AEB, fera égal 4 'Angle
.C ; Pour le prouver. _
Puifque les Angles FAB,
FBA, font égaux, par conftru-
.&ion, les deux Coftez FA, l?_,

qui les {otitiennent font aufli gaux par la 6. du 1. Dlod’

il fuic que la Circonference du Cercle qui eft décrit du
Centre F, & de I'Intervalle FA, pafle auffi par le Point B,
Diailleurs puifque la Ligne AFE, paffe par le Centre F,
du Cercle AEB ; 1l s'enfuit qu'elle en eft le Diametre, &

puifque la Ligne HAD, luy eft perpendiculaire , ilj s’enfuit -

que cetre Ligne FIAD, touche ce Cercle, par la16. Prop.
Orla Ligne AB, part du Point de l'attouchement & coupe
le mefme Cercle ; Donc par la Propofition precedente,

PAngle BAD, quelle fait avec la Touchante eft égald

I'Angle AEB, dont le Scgment alterne AEB, eft capable;
Mais P'Angle BAD, a ecfte faic €gal 4 ’Angle C; donc

I'Angle AEB, eft auffi égal a I'Angle C; Ce quiil falloir

démontrer.

Si PAngle donne euft eft¢ Obtus, comme I’Angle G,
il auroit todjours fallu faire la mefme conftruction que cy-
deflus ; Mais au lieu de prendre la Portion AEB, il auroit
fallu prendre’la Portion AIB, comme eftant celle qui eft
capable d'un AngleEgal 4 PAngle donné G.

Sil’Ahgle donné eulft efté droit, il n’auroit fallu que dé-

crire un Demy-cercle fur la Ligne donnée AB, Car le’

Demy-Cercle eft capable d’un Angle Droit, par la 31
Prop. Ainfi dans tous les cas poflibles nous avons fur une
Ligne Droitte donnée décrit un Segment, ou une portion
de Cercle, capable d’'un Angle Rectiligne donné 5 Ce qu'il
falloit faire & dé¢montrer, ‘
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"PROPOSITION XXXIV.
PROBLEME VL

D'un Cercle donné, retrancher un Segnient capable d'un
Angle Egal d un eAngle Retiligne donné.

Y E fuppofe que le Cercle ABC, foit donné, & quel’An-

gle Rediligne D, foit aufli donné ; Ert je propofe de
retrancher du Cercle ABC, un Segment capable d’'un An-
gle Egal 4 PAngle D ; Pour le faire.

‘Menez la Ligne Droitte EAF, qui touthe le Cercle au
Point A ; Puis par la 23. du 1. ti-
rez du Point A, dans le Cercle Ia

. Ligne Droitte AC, qui fafle avec
AF, I'Angle FAC, égal 4 I'Angle
D ; Cela eftant, je dis quele Seg-
ment ABC, eft capable d'un An-

_ gle Egal 4 ’Angle Reéiligne don-

. .aé D ; Pour le prouver.

Par la 23. Prop. I’Angle dont le
Segment ABC, eft capable eft
dgal 4 I'Angle FAC ; Or par'la

- conftru&ion ’Angle FAC, eft ¢gal 4 '’Angle D ; Partant
PAngle dont le Segment ABC, eft capable eft égal i
FAngle D ; Ce quil falloit faire & démontrer.

g
o

v i
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PROPOSITION XXXV.
THEOREME XXIX.

'Si duws un (ercle deux Lignes Droittes (¢ coupent Pume
Pantie , le Reltangle compris des deux Parties de-
l'ance , ¢ft €7al an Reangle compris des dews Pars
ties de Lautre.

F fuppofe que dans le Cercle ACBD, les deux Lignes-

Droittes AB, CD, fe coupent I'une l'autre au Point E;
wcla cftant, je dis que le Redangle compris des deux Par-
ties AE, EB, de la Ligne AB, eft €gal au Re&tangle com--
pris des dcux Parties CE, ED, de la Ligne CD.

Cette Prop. peut avoir quatre cas ;. Car premierement:
il fe peur faire que les
deux . Lignes qui s’entre.
coupent paffent par le |
Centre ; Secondement il
fe peut faire qu'il n’y en
ait ciu’une qui y pafle, &

welle coupe [lautre en
geux Parties égales ; Troi-
ficmement il ic peut faire
que celle qui paffe par le
Centre coupe l'autre en
deux Parties Inégales ; En.
fin il fe peut faire que ny
Pune ny Pautre ne pafle

ar le Centre. : :

Suppofons donc 1. que les deux Lignes AB, CD, paffent
par le Centre ; Cela pofé, comme les deux Parties AE
EB, font égales aux deux Parties CE, ED, par la Defini.
tion du Cercle, il eft évident que le Redtangle compris des:
deux premicres, eft ¢gal an Redtangle compris des deux
autres. ' ‘ ST
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Suppofons en fecond lieu que la Ligne AB, pafle par le
Centre F, & quelle coupe CD, qui ny paﬂ'e point , en
deux Parties cgales . Cela eftant , Je dis que le Re&angle
dc AE, EB, eft cgal au Re&angle de CE, ED ; Pour le

rouver.

Menez du Centre F, au Point D, la Ligne Droitte FD 4
Cela pofe.

Pm?que la Ligne AB, eft coupée en deux €galement au
Point F, & en deux megalement au Point E ; Il s’enfuit
Er la 5. Prop. du 2. que le Re&angle comprls de AE,

B, avec le Quarrc de FE, eft égal au Quarré de FB, ou
de fon ¢gale FD ; Mais pulfque FE, qui paffe par le Cen.
tre , coupe CD, en deux egalement elle la coupe aufli
perpcndlculalrement par la 3. Propoﬁnon donc I'Angle
FED, eft Droit ; Par confequent par la 47. du 1. les deux

uarrez de FE, & de ED, font égaux au Quarré de FD
Et ainfi le Reé‘mngle compris de AE, EB, avec le Quarrd
deFE, eft égalaux deux Qurrez de FE & de ED | ; Si donc
de ces deux Tous qui font égaux, on ofte le Qu_arre de
FE, qui leur eft commun, 1t reftera le Rectangle compris
de AE EB, égal au ‘(Earrc de ED ; Mais puifque les -
ngnes CE, ED, font égales, le %rrc de ED, n’eft au-
~ tre chofe que le Redangle,, compris de CE, ED | ; Et par-
tant le Redtangle compris de AE,EB, eft cgal au Redan-
gle compris de CE, ED.
«. Suppofons en troifiéme lieu , que la Ligne AB, pafle par
i¢ Centre F, & qu’elle coupe CD qul 3' paﬁ’e point, en
deux Partics inégales ; Cela eftant , je dis encore que le
Redangle de AE, EB, eft égal au Redangle de CE, ED;
Pour le prouver.

Abmﬂ%z du Centre F, la Ligne FG, Perpendiculaire 4 .
CD au moyen dcquoy , la Ligne CD fera divi{ée en
Jeux ¢galement, par la 3. Prop. Puis du Point F,au Pomt
D, menez la Ligne Dro1tte FD ; Cela pofc.

Pulfque AB. eft coupée en deux Parties c¢gales au Pon
F, & en deux Inégales au Point E, il s’cnfuit par lag. Prof.
du 2. que le Re&angle de AE, EB avec le Qllarrc deFL,
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eftégalauQuarré d FB,ou defon égale FD; Mais parla g7..

du 1. le Quarré de FE, eft égal aux deux Quarrezde FG, &
de GE; D= mefme, le Quarré de FD, cft égal aux deux

Qurrez de FG, & de GD ; Si donc. au. licu du Quarré.

de FE, on prend les deux
Quarrez de FG, & de
GE ; Eraulieu du Quarré
de FD, on prend les deux
Quarrez de FG; & de
GD, il s’enfuivra que le
Redangle de AE, EB,
avec les deux Quarrez de
FG, & de GE, fera égal
aux deux Quarrez de FG,
& de GD ; Et partant
oftant de ces deux Tous
' qui font égaux le Quarré
de FG, qui leur eft com-. ,
mun, Il reftera le Re&angle compris de AE, EB, avec le
Quarré. de GE, qui fera égal au Quarré de GD ; D'ail-
leurs puifque CD, eft’ coupée en deux Parties- égales au
PRoint G, & en deux Iné aFes au Point E, le Re&tangle de
CE, ED, avec le Quarre de GE, eft égal au Quarré de
GD, par la 5. Prop. du 2. Ert ainfi le Re&tangle de AE,EB,;
avec le Quarré de GE, eft ¢gal au Redangle de CE, ED,
avec'le Quarré de GE ;,Oﬁan’t donc le Quarr¢ de GE,
qui leur eft commun ;. Il s’enfuivra que le Redtangle de
AE, EB, fera égal au Reé&angle de CE, ED.

Suppofons enfin que ny l'une ny lautre de ces deux
Lignes AB, CD, ne paffe par le Centre ; Cela eftant, je
. dis.encore que le Rectangle de AE; EB, eft égal au Re&tan-

gle de CE, ED ; Pour le prouver.

Menez par le Centre K, & par le Point E, la Ligne

Droitte HFEF ; Cela pofe.

De quelque fagon que la Ligne HI, coupe AB, 1l seén-
fuit par ce qui vient d’cftre démontré que le Re&angle

de AE, EB, eft ¢gal au Re@angle de HE, EI ; De mefme
' aufli

~
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aufli de quelque fagon que HI, coupe CD, II s'enfuit que
le Re&angle de DE, EC, eft c’gal au mefme Refangle de
HE, EI ; Etainfile Rec’tangle e AE, EB, & leRe&angle
de DE, EC, qui font égaux 4 un mefme Reéangle , font-
ggaux entr'eux ; Qui eft rout ce qu'il falloit démontrer. -

PROPOSITION XXXVI
THEOREME XXX:.

Si:d'un Point pris & difcvesion bors d'un Cercle, on tive’
deux Lignes Droittes , dont 'une le touche , ¢ Lan-
tre lecoupe, @ (¢ vaterminer aSa Circonference con-
cave, le Rellangle compris de toute la (oupante , -
de fa Partie bors du-(ercle, [féra égal an Quarré. de:
la Touchante.

JE fuppofe qu'on ait’ p°

pris’ d:difcretion le

oint D, hors du Cer--
cle ABC, & quedece-
Point on' ait tiré la’
Ligne Droitte DB, qui-
touche le Cercle au-
Point B, & la Ligne-
Droitte DA;. qui le-
coupe, & va fe termi-- . o *
ner afa Circonference concave ;:Cela eftant, je dis que le-
Re&angle compris:de- AD, DC, .eft égal au Quarré:
de DB.

Cette Propofition peut avoir deux'cas’; Car ou la Ligne -
DA, psffe par le Centre, ou elle n’y pafle point. . |

Suppofons donc 1.- quelle paffe par le Centre ;.Cela:
fuppofc. : :

%&enezﬂdu Centre E, au Point B, la Ligne Droitte EB ;
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Cetre Ligne par la 18. Prop. fera Perpendiculaire 4 1a Ton.
chante DB ; D’ou il fuir que I'Angle EBD, fera Droit;
Cela pofe.

Puifque la Ligne AC, eft coupée en deux /c'ga'lement au
Point E, & que la Ligne CD, luy eft adjodree ; Il s’enlfun:
que le Re@angle compris de AD, DC, avec le Quarre de
EC, ou de fon égale EB, eft égal au Quarre de ED, par
la 6. Prop. du 2. Mais le Quarré de ED, eft égalauxdeux
Quarrez de EB, & de DB, par la 47. du 1. Par confequent
le Re&angle compris de AD, DC, avec le Quarre de EB,
eft égal aux deux Quarrez de EB, & de DB ; Si donc de
ces deux Tous, qui font €gaux, on ofte le Quarréde EB,
qui leur eft commun , il reftera le Re@angle compris de
AD, DC, qui fera ¢gal au Quarré de DB ; Ce quiil fal-
loit démontrer. ‘

Suppofons mainte- D
nant que la Ligne DA,
ne paflc point par le
Centre ; Cela eftant,
je dis encore que leB‘
Redtanglede AD,DC, ™
eft égal au Quarre de
DB. Pour le prouver.

Menez du Centre E, -
au Point B, la Ligne :
Droitte EB; cette Ligne par la 18. Prop. fera Perpendicu.
laire 2 DB ; De ce mefme Centre abaiffez la Ligne EF,
Perpendiculaire 4 AD, cette Ligne EF, par la 3. Prop.
coupera la Partie AC, qui eft dans le Cercle en deux éga-
lement ; Enfin de ce mefme Point menez les deux Lignes
Droittes EC, ED, Cela pofé. '

Puifque la Ligne AC, eft coupée en deux Parties égales
au Point F, & que la Ligne CD, luy eft adjotitée ; Ils%en-
fuit par la 6. Prop. du 2, que le Re&angle comprisde AD,
DC, avec le Quarré de CF, eft égal au Q_arré de DF;
Si donc 4 ces deux Tous qui font €gaux, on adjotte le

Quarr¢ de FE, 1l s'enfuiyra que le Rectangle de AD, DC,
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¥ les deur Quarrez de CF, & dc FE, feront égaux aux
deux Quarrcz de DF, & de FE ; Or les deux Quarrez de
CF, & de FE, font €gaux au Qarré de EC, ou de fon
€gale EB, par 12 47. dut. Et de mefme les deux Quarrez
de DF, & de FE, font égaux au Quarré de ED ; Si donc
au lieu des deux Quarrez de CF, & de FE, on prend le

arré de EB ; Er au lieu des deux Quarrez de DF, & de
FE, on pread le Quarré de ED § 1l s’enfuivra que Ic Re-
&angle compris de AD, DC, avec le Quarré de EB, fera
égal au %urc’ de ED 5 Mais les deux Quarrez de DB, &
de EB, font auffi égaux au Quarré de ED, par la 47. dur.

Donc le Re&angle de DA, DC, & le Quarré de EB, font

enfemble égaux aux deux Quarrez de DB, & de EB ; Si

‘donc de ces deux TFous,, qui font €gaux, on ofte le Quarre
de EB, qui leur eft commun ; Il reftera le Redangle de

DA, DC, égal au Quarré de DB ; Ce qu'il falloic dé-
montrer.. '

I Corollaire.

T fuit de cetre Propofition, que i d'un Point pris 4 dif-.
erction hors d’un Cercle, on menetant de Lignes Droittes
que 'on voudra, qui coupent le Cercle , & qui aillent fe
terminera fa Circonference concave , le Re@angle compris.
d’une de ces Coupantes,. telle que l'on voudra |, & de fa.
Pardie hors du Cercle , fera €gal au Reétangle compris de-
telle autre Coupante que I'on voudra ,. & de fa Paruie hors
du Cercle ; Car chacun de ces Re&angles eft égal au
Quarré de la Touchante:,, qui feroit menée de ce mefme.

* Point..

I'L Corollaire:

11 fuir encore, que fi- d’un Point pris 4 difcretion hors
d’un Cercle, on mene deux Lignes Droittes- qui le tou-
chent, elles feront égales entr’elles ; Car le Quarré de
chacune de ces Lignes eft €gal au Re&angle d’une Cou-

: X ij
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ante, & de fa Partie hors du Cercle ; Et ainfi chacun de
ces Quarrez cft égal 4 Pautre ; Dol il fuit que les Lignes
ui en font les Coftez font égales, parla 3. Remarque de
la 46. dur

PROPOSITION XXXVIL
THEOREME XXXL

8i d'un Point pris & difcretion bors dun (ercle, on
mene deux Lignes Droites , dont l'une coupe le Cer-
cle, €3 wa fe terminer d fa Circonference concave,es l'an-

" tre asteint le Cercle , € que le Rellangle compris de
toute la (oupante , €9 de [a Partie hors du Cercle,
Joit égal an Quarré de celle qui atteint le Cercle,
celle-cy touchera le Cercle.

E fuppofe que du Point D, pris 4

difcretion horsdu Cercle ABC, on
ait mené les deux Lignes Droittes
DA, DB, dont I'une i fqavoir DA,
coupe le Cercle, & fe termine i fa
Circonference concave ; Et l‘autre 3
fcavoir DB, atteint le Cercle, & que
le Re&angle compris de DA, DC,
foit égal au Quarré de DB ; Cela
eftant, je dis que cette Ligne DB,
rouche le Cercle ; Pour le prouver.

Menez du Point D, la Ligne Droitte DF, qui touche
le Cercle ; Puis du Centre E, menez les Lignes Droittes
. EB, ED, EF ; Cela pofé.

Puifque du Point D, partent les deux ‘Lignes Droittes
DA, DF 5 que DA, coupe le Cercle, & fe termine i fa
Circonference concave ; & que DF, le touche ; Il s'en-

fuic par la Propofition precedente, que le Quarré de DF,
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eft égal au Re&angle de DA, DC ; Mais le Quarré de
DB, eft fuppofé ¢€gal au mefme Rectangle ; Partant le

uarré de DB, & le Quarré de DF, font égaux entreux ;
Et par confequent ces deux Lignes qui en font les Coftez
font auffi égales entr’elles ¢ Drailleurs la Ligne BE, eft
€gale 4 la Ligne FE, par la definition du Cercle ; Sibien
que les deux Triangles DBE, DFE, ont deux Coftez égaux
a deux Coftez chacun au fien , & la Baze DE, commune;
Partant par la 8. du 1. 'Angle DBE, eft égal 4 'Angle
DFE ; mais I'Angle DFE, eft Droit, par la18. Prop. Donc
IAngle DBE, eft aufli Droit. Dot il fuit par la 16. Prop.

ue Ja Ligne DB, touche le Cercle ABC ; Ce qu'il falloit
d€montrer. .

X iij
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DES
ELEMENS DE GEOMETRIE

DEFINITIONSG.

. ety NE Figure Rediligne eft ditte eftre inferiete:
. %&\* %' dans une autre Figure Re&iligne , quand le-
/o3 ’@r A Sommet de chacun des fes Angles toucheun

x@ des Coftez de la Figure dans. laquelle elle

= eft infcritee.. -
Ainfi le’ Triangle ABC, eft dit

eftre infcrit dans le Triangle DEF,

Farce que le Sommet de chacun de

es Angles A, B, C, touche un des

' D
Coftcz du Triangle DEF. A /\ c
2. Une Figure Reéiligne eft ditte
eftre circonfcritte a uneautre Figure
Rediligne , quand chacun de fes \,
E B. B

Coftez pafle par Je Sommet d’un
des Angﬁes de la Figure a laquelle
elle eft circonfcritte.. :
Ainfi le Triangle DEF, eft dit eftre circonfcritau Trian.
gle ABC, parce que chacun des Coftez du Triangle DEF,,

ARy

L 4
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pafle par le Sommet d'un des Angles du Triangle ABC.

3. Une Figure Rediligne eftditte eftre infcritte au Cer-
cle, quand Je Sommet de chacun de fes Angles touche la
Circonference du Cercle auquel elle eft infcricte.

Ainfi le Triangle ABC, eft infcrit dans le Cercle ABC.

4. Une Figure Re&iligne eft ditte eftre circonfcritted un
‘Cercle , quand chacun de fes Coftez touche le Cercle au-
quelelle eft circonfcritte. ,

Ainfi le Triangle DEF, eft cir- D
confcrit au Cercle ABC, parce que
chacun des Coftez du Triangle
DEF, touche le Cercle ABC.

5. Un Cercle eft dit eftre infcrit
dans une Figure Redtiligne, quand
fa Circonference touche chacun des
Coftez de la Figure dans laquelle
il eft infcrit. - E L r

Ainfi le Cercle ABC, eft infcrit dans le Triangle DEF.

6. Un Cercle eft dit eftre circonfcrit a une Figure Redi-
ligne , quand fa Circonference pafle par le Sommet de
chaque Angle de la Figure a laquelle il eft circonfcrir,

Ainfi le Cercle ABC, eft circonfcrit au Triangle ABC.

2. Une Ligne Droitte eft dite eftre appliquée 4 un Cer-
cle, quand fes extremitez font dans la Circonference du
Cercle.

Ainfi la Ligne AC,eft appliquée au
Cercle ABC. \ a

8. UnDPolygone, eftune Figure com-
prife de plufieurs Lignes Droittes,

- 9.Un Pantagone, eft une Figure com-
prife de cinq Lignes Droitres.

0. Un Hexagone, eft une Figure
comprife de fix Lignes Droittes.

11. Un Heptagone, de fept.

12. Un Oétogone, de huit.

13. Un Enneagone, de neuf.

14. Un Decagone, de dix.
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15. Un Endecagone, de onze.
'16.. Un Dodecagone, de douze, &c..

~PROPOSITIGN £
PROBLEME LI

A un Cercle donné,. appliquer une Ligne Droitte Egale &
sne Ligne Droitte donmée , laquelle ne foir pas
plus grande que le Diametre du (ercle..

Ligne D, qui n’cft pas plus grande que le Diametre du:
Cercle, foit aufli donnée ; Et je propofe d’appliquer au-
Cercle ABC, une Ligne. Droitre égale 4 la Ligne D ;.
Pour le faire. ~

Menez dans ce Cercle le Dia--
metre AC, lequel par la Sup-
pofition eft ou égal, ou plus
grand que ka Ligne donnée D ;
Cela pofé..

S'il eft égal, la chofe eft faite,.
& la Ligne appliquée ; puifque
le Diametre AC,. eft fuppofé ‘
égal 4 la Ligne donnée D ;- il eft plus grand, retran.-
cEez-en la Partie AE, égale 4 la Ligne D ; Piis du Cen-
tre A, & de l'Intervalle AE, décrivez le Cercle AEB, le-
quel coupera la Circonference de P'autre Cercle au Point
B; Enfin du Point A,.au Point B, menez la Ligne Droitte
AB ; Cela cftant, je dis que la Ligne AB, qu eft applh.-
quée au Cercle ABC,. cft égale a Ia Ligne donnée D ;-
Pour le prouver.. _

La Ligne AB; & la Ligne AE, partent toutes deux du-
Point A, qui eft le Centre du Cercle AEB, & vont fe ter-
miner a {a Circonference,. par confequent clles font éga-
Ies entr’élles ; Or la Ligne AE, eft égale a la Ligne donnée

D,

IE fuppofe que le Corcle ABC, . foit donné , & que la-
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D, par conftruction, donc 1a Ligne AB, cft auffi égale a.
laLigne D ; Ce qu'il falloit faire & démontrer.

PROPOSITION 1IL
PROBLEME IL

Dans un ((ercle donné, infCrire wn Triangle Equianglé
& un Triangle downé.

E fuppofe que le Cercle ABC, & le Triangle DEF, {oient”
dénneg ; Et je propofe dinfcrire dans ce Cercle,un
riangle qui foit Equiangle au Triangle DEF ; pourle:
faire. o
Menez par la 29. du 3. la Ligne
Droitte GAH, qui. touche le Cer--
cle.au Point A ;.Puis du Point A,.
menez la Ligne Droitte. AB, qui-
fafle avec AG, I'Angle BAG, égal .
a I'Angle D, du Triangle DEF;.De
ce meime Point menez la Ligne
Droitte AC,. qui fafle avec AH,
Angle HAC, égal i I'Angle F,
Enfin du Point B, au Point C, me-
nez'la Ligne Droitte BC ; Cela po-
fe, je dis que le Triangle ABC, inf-
crit'au Ccrcle ABC, eft Equiangle N
. au Triangle DEF ; Pourle prouver. @ . A. H
Puifque la Ligne GAH, touche
le Cercle au Point A, & que la Ligne AB; qui part dw
Point dg l'attouchement, i coupe, Angle GAB, que la
Coupante fait avec la Touchante, fera égal i I'Angle
ACB, qui eft au Segment alterne, par la 32. Ptop..du 3.
gais I'Angle GAB, eft égal i 'Angle D, par conftruction;.
onc ’Angle ACB, ¢ft auffi ¢galal’Angle D ;- De mefme,.
& Ligne AC, coupant le. Cercle, 'Angle HAC, quclle
Y
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fait avec la Touchante, eft égal 4 I'Angle ABC, qui eft
dans le Segment alterne. 5 Mais I’Angle "HAC, cft egal 2
I'Angle F, par conftru&ion ; Donc I’Angle ABC eft auffi
¢gal d I'Angle F ; Et ainfi le Triangle ABC, a deux An.

eles & ¢gaux a deux Angles du Triangle DEF Par confequent
i’e troifiéme BAC, eft ¢gal au troifiéme C par la 32. dur,
Ce qu ‘il falloit faire & démontrer.

PROPOSITION 111,
PROBLEME IIL >

Allentour d'un (ercle donné, decrzre wn Triangle
Equiangle a un Trmxgle donne.

E fuppo(e que le Cercle ABC & le Triangle DEF,

foient donnez ; & je propofe de décrire allentour du
Cercle ABC, un Tnanglc qui foit Equiangle au Tnanvle
DEF ; Pour le faire. .

Prolongez de part & d’au-

tre 'un des Coftez du Trian- E

gle , par exemple DF, vers :

G, & versH ; Puisdu Cen- T I

tre M, tirez a difcretion 2 ’
uelque Point de la Circon. | .

;]crcnce la Ligne Droitte G D H

MA ; De ce mefme Cen-
tre, menez la Ligne Droitte
MB qui fafle avec MA,

lAngle AMB, €gal i IAn.
gle EDG, par la 23. du 1.
De ce meime Point menez I R K

la Ligne MC, qui faffe avec

MA, l’Angle AMC égal a PAngle EFH Ceh fait, tirez
par les Points A, B C, trois Lignes Droittes TAK, IBL,
KCL, perpcndlculures aux Lignes MA, MB, MC Ces
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trois Lignes formeront un Triangle ; Que jz dis eftre cir-
confcrit au Cercle ABC, & eftre Equiangle au Triangle
DEF ; Pour le prouver. ‘

Puifque chacune de ces Lignes IK, IL, KL, eft perpen-
diculaire 4 I’extremité du Diametre du Cercle, ces Lignes .
touchent le Cercle par la 16. du 3. Et ainfi le Triangle
IKL, eft circonfcrit & ce Cercle 5 Si bien qu'il ne refte plus
«qud prouver qu'il eft Equiangle au Triangle DEF ; Pour
Je prouver. . A

Ees quatre Angles de la Figure AMBI,. valent quatre
Drroits, par le Corollaire de la 32. dus ; Orles deux Angles
MALI, MBI,{ont Droits par conftru&ion;Donc les deux An.

les AMB, AIB, font aufli €gaux a deux Droits ; D’aillcurs
Ies Angles EDG, EDF, font égaux 4 deux Droits, par la
13. du 1. Partant les deux Angles AMB, ‘AIB, font dgaux
aux deux Angles EDG, EDF ; Si donc de ces deux Tops

?ui font égaux, on ofte les Angles AMB, & EDG, qui
{ont €gaux par conftru&ion , I'Angle AIB, reftera égala
PAngle EDF 5 De mefme, les quatre Angles de la Figure
AMCK, valent quatre Droits ; Or les deux Angles MAK,
MCK, font Droits par conftru&ion, donc les deux
reftans AMC, AKC, valent enfemble deux Droits ; Mais
.les Angles EFH, EFD, valent aufli deux Droits ; Ainfi les
deux Angles AMC, AKC, font é€gaux aux deux Angles
£FH, EFD ; Si donc de ces deux Tous qui font égaux,
on ofte les Angles AMC, & EFH, qui font égaux par
:conftruction, ’'Angle AKC, reftera égal a I'Angle EFD;
Ert ainfi le Triangle ILK, 4 deux Angles €gaux 3 deux An-
gles du Triangle DEF ; Par confequent le troifiéme ILK,
eft €gal au troifiéme DEF, par la 32. du 1. Dot il fuit que
le Triangle ILK, que nous avons circonfcrit au Cercle
ABC, eft Equiangle an Triangle DEF ; Ce qu'il falloig
faire & demontrer, | : '
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| _PROPOJ'ITION IV.
"PROBLEME 1V.
Dans: un Triangle downé, décrive wn (ersle.

E fuppofe que le Triap-
gle ABC, foit donné;
rt je propofe d’y infcrire.un
‘Cercle ; Pour le faire.
Coupez par da 9. du 1.
‘Tundes Angles de ce Trian-
gle, par exeinple ABC, en
‘deux également parla Ligne 1
Droitte BD ; Coupez de B E c
mefme un autre Angf;, comme ACB, en deux dgalement
par la Ligne Droitte CD ; Du Point D, otrles deux Lignes
BD, CD, fe rencontrent, abaiflez fur Fun des Coftez de
ce Triangle, par exemple fur BC, laPerpendiculaire DE;
~Enfin du Centre D, & de PIntervalle DE, décrivez un
Cercle ;& je dis quril fera infcrit au Triangle ABC; Pour
" de Prouver. . ‘
Abaiffez duPoint D, 1es Lignes Droittes DF, DG, per-
endiculairesaux deux autres Coftez AB, AC ; Cela pofé.
Aux Triangles BDE, & BDF, l’Anfle EBD, eft ¢gal 4
PAngle FBD, par conftru&ion ; I’Angle DEB, eft égal
a PAngle DFB, eftant tous deux Droits, par conftrudion
Deplus, le Cofte BD, eft commun a ces deux Triangles ;
Et partant le Cofté DF, eft égal au Colté DE, par la 26.
du 1. De mefme, aux Triangfes CGD, & CED, I'Angle
GCD, eft égal 4 'Angle ECD, par conftru&tion ; ’An-
gle DGC, eft égal a 'Angle DEC, ces deux Angleseftant
:groits, par conftruction ; Deplus, le Cofté DC, eft com-
mun a ces deux Triangles ; Et partant le cofte DG, eft
£gal au Cofté DE, p.a‘r%a 26.°du 1. Et ainfi les trois Ligncs
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DE, DF, DG, font €gales entr'elles. Par confequent le
Cercle EFG, qui eft décrit du Centre D, & de I'Inter-
valle DE, paffe aufli par les extremitez des Lignes FD,
DG ; Or Puifque les Coftez AB, BC, CA, du Triangle
ABC, font perpendiculairesaux extremitez des trois Demy.
diametres DF, DE, DG, il s’enfuit par la 16. du 3. qu'ils
touchent le Cercle EFG ; Et par confequent que ce Cercle
eft infcrit dans le Triangle ABC, par la 5. Definition ; Ce
qu’il falloit faire & démontrer.

PROPOSITION V.
PROBLEME V.
Allentour dun Triangle douné, dérire un (ercle.

propofe de décrire un Cercle allentour de ce Triangle;
our le faire. } ’
Coupez par 12 1o0. du 1. un des Coftez de -ce Triangle,
par exemple AB, en deux également au Point D, & de
e Point élevez la Perpendicu- o
laire DF, par la 1. du1 ; Cou.
pez de mefine un autre Cofté,
comme par exemple AC, en
deux également au PointE, & B
de ce Point ¢levez auffi la Per-
pendiculairec EF ; Maintenant
du Point F, ou les Lignes DF,
EF, fe rencontrent, menez la
Ligne Droitte FA, au Sommet
de Yun des Angles de ce Trian- o v
gle ; Enfin du Centre F, & de l'Intervalle FA, décrivez
un Cescle ; Cela eftant | je dis que ce Cercle eft décrit
allentour du Triangle ABC ; Pour le prouver.
'Du Point F, aux Sominets des deux autrgs Angles B, &
Y 1

J E fuppofe que le Triangle ABC, foit donné ; Erje

A

13
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C, menez les deux Lignes Droittes FB, FC ; Cela pofé,
AuxTrianglesBDF, & ADF, ‘

AD, par conftrudion , le
Cofté DF, leur eft commun ;
Deplus, 'Angle BDF, eft éga
a PAngle ADF, ces deux An-
gles eftant Droits, par conftru-
&ion 5 Et partant la Baze FB,
eft égale 4 la Baze FA, par la
4 du1; De mefme, aux Trian-
gles CEF, & AEF, le Cofte '

CE, eft €gal au Cofté AE, par conftruction, le Cofté;
EF, leur eft commun , & I'Angle CEF, eft égal 4 ’Angle
AEF, ces deux Angles eftant Droits, par conftruction ; Par.
tant Ja Baze FC, eft €gale 4 la Baze FA ; Ecainfi les trois

- Lignes FB, FA, FC, font égalesentr’elles ; Par confequent

le Cercle qui eft décrit du Centre F, & de I'Intervalle
FA, pafle auffi par les extremitez des Lignes FB, FC ; Or

les extremitez des Lignes FA, FB, FC, font les Sommets

des Angles du Triangle ABC ; Et par confequent ce Cer-

cle eft décrit allentour du Triangle ABC, par la 6. Defi-

nition ; Ce qu'il falloit faire & démontrer.

PROPOSITION VL
PROBLEME VL
Dans un (ercle donne, décrire un Quarré.

E fuppofe que le Cercle ABC, A |
Jfoit cﬁmné 5 & je propofe d’y inf-
crire un Quarré ; Pour le faire.

Par le Centre E,menez le Diametre |, E
AEC, coupez ce Diametre 4 Angles © 0
Droits par un autre Diametre, com-
me BED ; Puis menez les Lignes AB, \

BC, CD, & DA, ces quatre Lignes &
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formeront une Figure de quatre Coftez infcrite au Cercle,
Cela eftant, je dis que cette Figure eft un Quarré. Pour
le prouver. :

Puifque les quatre Angles 1ui font autour du Centre E,
font Droits par conftruction, les quatre Ares furlefquels ils
sappuyent font €gaux entr’eux, par la 26. du3. Et par confe-

uent les quatre Soutendantes AB, BC, CD, DA, font

_cgales entr’elles, parla 29.du3. Dailleurs, chacundes Angles
delaFigure ABCD, eftant au Demy-cercle, eft Droit, par
la 31. du 3. Et par confequent cette Figure ABCD, qui eft
comprife de quatre Géftez Egaux, & qui a fes quarre An.
. gles Droits, eft un Quarré ;5 Ce qu’il falloit faire & dé-
montrer. |

PRQPOSITION VII.
‘PROBLEME VIL
Allentour d'un (ercle donné, décrire un Quarvé.
E fuppofe que le Cer¢le FGHI, foit donné ; Et je pro-
‘J gcl)rfg e décrire un Quarré allenteur de ce Cercle ; Pour

Mcnez tel Diametre qu'il vousplai-
ra , par exemple FEH ; Coupez ce

Diametre 4 Angles Droits par unau-
tre Diametre,comme GEI ; Puis parla
31. du 1. menez par les Points F, & ¢ £

H, les Lignes Droittes AFB, DHC,
paralleles 4 GI, ou perpendiculaires ,
a FH, & par les Points G, & I,-les _\_/
Lignes Droittes BGC, AID, paral- A [ D
leles 2 FH, ou perpendiculaires 4 _
GI; Ces quatre Lignes AB,BC,CD, DA ,formerontune Fi-
gure de quatre Coftez ; Cclaeftant, je dis que cette Figure eft
. unQuarre, qui eft décrirallentourdu Cercle FGHI  Pour
le prouver,




i
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Puifque les Lignes AB, CD, font paralleles 3 GI, elle¥

font paralleles entr’elles ; De mefme, puifque les Lignes
BC, AD, font paralleles 2 FH, elles

font aufli paralleles entr’elles; Etpar- B & __¢
confequent les. Figuress ABCD,
ABGI, GCDI, BCHF, & AFHD,
font des Parallelogrammes ; Et par-. E
tant les Lignes BC, AD, font égales |\
au Diametre FH, ou i fon égale GI,. / o
ar la 34. du1 ; Et de mefme, les S
ignes AB, CD, font auffi égalesd A £ D:
G%n;‘ D’ou il fuit que les quatre.
Coftez- du Parallelogramme ABCD, font égaux entr’eux:
Deplus, puifque la Figure AFEI, eft un Parallelogramme,
par conftruction, & que 'Angle FEI, a efté fait Droit,
i s’enfuit que fon Oppofé FAI, eft aufli Droit, par la 34..
du 1 ; On prouvera de mefme, que les Angles FBG, GCH,.
& HD], font aufli Droits ; Et parrant la Figure ABCD,,
eft un Quarré, qui touche le Cercle donné; puifque par la
16. dw 3. chaque Cofté eft. perpendiculairement élevé &
I'extremité du Diametre tge qu'il falloit faire & dé,
mQotrer..

PROP.
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PROPOSITION VIII.
PROBLEME VIIL

Dans un Quarré, décrire wn Cercle,

'E fuppofe que le Quarré ABCD,
foit donné, & je propofe d'infcrire
- un Cercle dans ce Quarré ; Pour le-
faire.. ' : i
- Coupez les Coftez du Quarré E _ .
ABCDI: en deux égalcmer% aux F
Points F, G, H, 15 Menez les Lignes - o :
. Broittes FH, GI; Puis du Point.E, . .
ou ces deux Lignes fe coupent, & A I D
de PlIntervalle EF, décrivez Ye Cercle:
FGHI ; Cela eftant, je dis-que ce Cercle’ eft infcrit dans:
le Quarré ABCD ; Pour le prouver..

Puifque les Lignes AD,.BC,.font égales- & paralleles,,
leurs Moitiez Al, BG, font auffi égales & paralleles ;- D’o:
il fuit par la 33; du 1. que les Lignes AB, IG, fout auffi-
cgales & paralleles ; De mefme, puifque AB, D C,font égales.
& paralleles, leurs moitiez AF, DH, font aufli égales &
paralleles ; D’ot1 it fuit que les Lignes AD, FH, font auffi.
ogales & paralleles ; Et par corfcquent les Figures EA,.
EB, EC,.ED, font des Parallelogrammes ; D’ou il fuirque
la Ligne EI, eft égale 4 AF ; Que EF, cft-egale a BG .
Que EG, eft égalea CH ; Er que BH, cft égale a DI ;.
Ainfi ces quatre Lignes EI, EF, EG, EH; qui fonr égales
3 des chofes- égales,. fcavoir aux moiticz des Coftez d’un-

uarré, font égales-entr’elles 5 Et le Cercle qui eft décrit
du Centre E, & de I'Intervalle EI, .paffe aufli par les Points.
F, G, H ; Dailleurs, puifque I’Angle BGI, eft égal a fon.
Oppolé A, parlas4. dur;Que I'Angle CHF, cft égala fon
Oppofé B 5 Que 'Angle DIG, eft egal 4 fon Oppofé C;.
Et enfin que ’Angle AFH, eft égal a fon Opﬁofé D, Ces
quatre Angles font Droits, leurs. Oppofez e anzt':DroitS,,

’ .

B G C




14 .ELEMENS D'EUCLIDE.

par Suppofition ; D’od1 il-fuit que les Lignes AB, BC,CD,
DA, touchent le Cercle FGHI, par la 16. du3. Et par-
tant ce Cercle cft inferit dans le-Quarré ABCD ; Ce qu'il
falloit faire & démontrer. T

PROPCSITION IX.
PROBLEME IX.
Allentonr d'wn Quarré donné, décrive un (ercle.

E fuppofe que le (%grr_é ABCD, foit donné ; Et je pro-
J pofe de décrire un Cercle allentour de ce Quarré ; Pour
le faire.

Menez les deux Diagonales AC, A
BD ; Puis du Point E, ot elles fe NS A
coupent, & de PIntervalle EA, dé- \
crivez un Cercle ; Cela eftant, je £
dis que ce Cercle eft décrit allen- -
tour du Quarré ABCD ; Pour Jg
prouver. . ,

Puifqu’au Triangle ABD, les deux
Coftez BA, AD, font égaux par °
Suppofition, les Angles ABD, ADB, font auffi égaux, par 12
5. du 1. Et puifque PAngle BAD, eft fuppofé Droit, les
deux Angles ABD, ADB, valeat chacun un Demy.droit
On prouyera de mefme que chacun des autres. Angles quit
{ont autour des Points A, B, C, D, eft Demy-droit ; En-
{uite dequoy, puifqu'au Triangle AEB, les deux Angles:
-EAB, EBA, font égaux, les. deux Coftez EA, EB, qui les-
folitiennent, font auffi égaux, par la 6. du 1. On prouvera
de mefme que EC, eft egal 2 EB ; & que ED, eft égal 4
EC ; Et parrant ces quatre Lignes EA, EB, EC, ED, fom
£gales entrelles ; Dou il fuit que le Cercle qui eft décrit
du Centre E, & de Intervalle EA, pafle par les extremi,
scz des Lignes EB, EC,ED ; Et par confequent qu'il cff.

: . -

N
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décrit allentour du Ql_arré ABCD, par la Definition 6.
Ce qu'il falloit faire & démontrer..

PR O POSITION X.
PROBLEME X

Décxire un Triangle Ifo feele qui ait chacun: des. Angles
[far la.Baze dosuble de [ autye.

ur le faite.. Menez' une Ligne Droitte de telle lon-
Pgleur qu’il vous plaira, comme PAr: exemple AB, cou-
Focz cette Ligne au Point C, dételle-
ree, que le Redangle chB BC;
ﬁn; 6gal au Qgrarrc dé AC, par I
do 2. Décrivez. un: Cercle du-
Centre A, & de l'Intervalle AB}.
Buis appllquez i la Circonferente
de ce Cercle I Ligne Droitte BD .
¢gale 4 AC,.par la 1. Prop.. Enfin
meoez la Lxgnc Droitte AD-; Cela ‘
eftant, je dis que le Triangle ABD;. D
eft Iofcele, & que chacun de fes
Angles ABD ADB; qui font fur la Baze BD, cft double-'

F "Angle BAD Pour le prouver. -

Da Pom: C, au Point D, mnenez la Ligne Droirte CD .
Et parlag Prop allentour du Triangle- ACD, décrivez”
un Cercle Cela pofe, -

Puifque fes Lxﬁgcs AB, AD, font égales, par la defini--
tion du Cercle Tnangle ABD eft Ylofcele ; ; Drailleurs, ,
paifque par la conftradtion le Rc&angle comprls de AB,.
BG, cft égal au Quarr¢ de AC,.ce mefme Rectangle fera’
aufli égal au Qiarre de BD, qui a cfté faite égaled ACy:
Ainfi nous  avons le Point B, hors du Cercle ACD, dou’

itent les deux Lignes Drouces BA, BD, l'unc de{‘quelles’
a-fcavoir BA, .coupe le Cercle, & Fautre 4 (gavoxr BD,.

Z-j.
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Paeteint ; enforte que le Rectangle compris de BA, & de
fa Partie BC, qui eft hors du Cercle, eft égal au Quarré
de BD, qui Patteint ; Par confequent parla 37.dus.la Ligne
BD, touche le- Cercle ACD ; Et d’autant que ja Ligne
Droitte DC, part du Point de Pattouchement D, & coupe
le Cercle, Il senfuit que I'’Angle CDB, que faic cetre
:Coupante avec la Touchante, eft égal a PAngle CAD,
qui ¢ft au Segment alterne, par la 32. du 3. Si don¢ on
feur adjotite 'Angle commun ADC;
1| s'enfuivra que Angle total ADB,
fera égal aux deux Angles ADC,
CAD ; Mais par la 32. du 1. PAngle
BED, eft égal aux deux Angles
ADC, & CAD ; Partant I'Angle
BCD, cftégala PAngle ADB. Main-
tcnant , le Triangle ABD, eftant
Tfofccle , 'Angle ABD, eft égal d
PAngle ADB, par la 5. du 1. Partant
PAngle ADB, ou fon ¢gal CBD,eft
aufli égal 4 Angle BCD ; Dot il fuit, par la 6. du'r.
que le Cofté CD, eft égal au Cofté BD ; Mais BD,aefté
fait égal 4 AC ; Partant les deux Lignes AC, CD, font
£gales entr'elles ; D’ou il fuit parla 5. du1. que PAngle
CDA, eft égal 4 I'Angle CAD, ou BAD ; Mais il a déja
efté prouvé que PAngle CDB, eftoit égalaI’Angle CAD;
Partant I’Angle total ADB, ou fon égal ABD, eft double
de Y Angle BAD ; Ce quiil falloit fajre & ¢émontrer,

Remargae.

Enfuite de cette Propofition,, il eft aif¢ de montrer, que
" fiYon divife le Rayon du Cercle en la moyenne & extreme
raifon, ceft & dire, enforte que le Re&angle compris de
tout le Rayon & de la moindre partie, foit égal au Quarré
de la plus grande partie, le cofté du Decagone infcric dans
Je Cercle, fera égal a cette plus grande partie.

Car, puifque lestrois Angles dun Triangle, valeng aurang
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‘que deux Droits ; Ileft évident que fi on divife deux Angles
Droits en cigq parties égales, deux de ces parties feront
. la quantité de PAngle ABD, du Triangle ABD, dela Pro-
pofition precedente ; Que deux autres parties feront la quan.
tité de ’Angle ADB ; & que la cinquiéme partie qui refte,
fera la quantité de I'’Angle BAD, lequel par confequent
fera la dixiéme partie des quatre Angles Droits que valent
tous les Angles qu'on peur faire autour du Point A ; D'olt
il fuit que PArc BD, eftauflila dixiéme partie de la Cir-
conference du Cercle ; Or la ‘Ligne Droitte BD, eft-la
Soutendante de cet Arc, & elle a efté faite égale 2 AC,
ui eft la plus grande partie du Rayon AB, coupé enforte
que le Rectangle compris de AB, BC, eft égal au Quarré
de AC ; Donc il eft vray de dire que la Soutendante de
la dixiéme partie du Cercle, ou ce qui eft la mefme chofe,
le Cofté du Decagone infcrit au Cercle, eft égal 4 la plus
grande partic du Rayon, divif¢ en la moyenne & extréme

raifon,
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PROPOSITION XL
PROBLEME. XL

Dans wn Cercle downé , decrive m Pénsagone:
| Equilateral & Equiangle. |

E fuppofe quele Cercle ABCDE,. A

foit donné ; Et je propofe d'y '
infcrire un Pentagone Er'quilateral,,
& Equiangle ; Pour le faire..

Décrivez par la Propofition préce-
dente le Tnangle I{'o([::cle EGH, qui
ait chacun des Angles fur la Bafle
-double- du 3. Puis par la 2: Prop..
décrivez dans le Cercle ABCDE, le.
Triangle ACD; Equiangle au Trian- F
gle FGH'; Coupez les AnglesACD, .

ADC, en deux également parles.

Lignes Droittes CE, DB, & menez-

les Lignes Droittes CB; BA, AE,. G H
ED ; Cela eftant, je dis que le Pen-

tagone ABCDE, quieft infcric au Cercle donné, eft Equi-
lateral & Equiangle.. Pourle 1{rouvers _

Puifque le Triangle FGH, eft:Ifofcele, & qu’il a les An.
gles G, & H, fur la Baze, doubles de Angle F, &
Xue le Triangle ACD,_‘lug eft, Equiangle, Il a auffi les

ngles ACD, ADC, fur la Baze double de I’Angle CAD;
Or chacun de ces Angles ayant efté¢ coupé en deux égale-
ment , les Angles DCE, ECA, ADB, BDC, qui en font
les moitiez font ¢gaux entr'éux, & égaux aufli i 'Angle
CAD ; D’u il fuit Afa.r la 16. du 3. que les cinq Arcs
AB, BC, CD, DE, EA, font égaux, & par la 29 du 3.
que les cinq Lignes Droittes AB,.BC, CD, DE, EA, font
égales ; Et par confequent que le Pentagone ABCDE, cft
Equilatetal. -
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Mais ce Pentagone eft aufli Equiangle, puifque parla 2.
-du 3. chacun de fes Angles sappuye fur des Arcs égaux_
{gavoir fur trois fois ka cinquiéme partie de la Circonfe.
rence du Cercle ; Nous avons donc dans un Cercle donné,
décrit un Pentagone Equilateral & Equiangle ; Ce qu'il
falloir faire & démontrer.

PROPOJ']TION XI1I.
 PROBLEME XILI.

z’!llentomf dwn (ercle donné, décrire un Pentagone
Equilateral € Equiangle.

J E fuppofe que le Cercle ABCDE

foit donng 5 & je propofe de
uecrire allentour de ce Cercle un
Pentagone Equilateral & Equian-
gle ; Pour le faire.

Décrivez fremieromem dans ce
Lercle par la Propofition prece-
dente’ le Pentagone ABCDE,
Equilateral & Equiangle ; Menez
du Centre F, aux Points A, B, C,
D, E, les Lignes Droittes FA,FB, ~
¥C, FD, FE, & par les extremitez de ces Lignes, menez
les Lignes Droittes GH, HI, IK, KL, LG, qui leur foient
perpendiculaires ; Cela eftant , je dis que ces Lignes fe
rencontresont ; que le Pentagone qu'elles formeront fera
circonfcrit au Cercle donné ; & qu'il fera Equilateral &
Equiangle. Pour le prouver.

Premierement , puifque les Angles GAE, & GEA,fonc
partie des Angles Droits GAF, GEF, ils feront moindres
que deux Droits ; Et partant, par le Corollaire de la 28.
du 1. les Lignes AG, EG, fe rencontreront, & ainfi des

autres,
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Deplus, puifque les Lignes GH, HI, IK, KL, LG, fonr
perpendicui)aires. aux extremitez du Diametre du Cercle;
H s'enfuit, par la 16. Prop. du 3. qu'elles touchent le Cer--
cle, & quiainfi le Pentagone: GHIKL, eft circonferit au
Cercle donné. '

Maintenant pour Frouver que ce Pentagone GHIKL,eft
Equilateral , menez les Lignes Droittes FG, FH, FI, FK, FL;
Cela pofc: o

Puifque le Pentagone ABCDE, eft Equilateral, par
conftruction ; il s’enfuit que les cinq Axcs, AB, BC, CD,.
DE, EA, que ces Coftez €gaux foiitiennent , font égaux:
entr'eux , & que les cinq Angles AFB, BFC, CFD, DFE,.
EFA, qui s'appuyent fur ces Arcs font aufli €égaux enti’tux;.
par la 27, du 3. Dlailleurs, puifquel’Angle FAG, eft Droi,,

ar conftruction, les deux Quarrez :

de FA, & de AG, font égaux au
Quarré de FG, par la 47. dur.
Mais I'Angle FEG, eftant auffi
Droit, les deux . Quarrez de FE,
& de EG, font égaux au mefme

adarr€ de FG ; Partant les  deux
Quarrez de FA, & de AG, font
égaux aux deux Quarrez de FE,
& de EG ; Oftant donc de ces deux- »
Tous,quifont égaux,les Quarrez de r ¢ K
FA, & de FE, qui font égaux,. :
( parce que ce font les Quarrez de deux Demy-diametresdu
Cercle ) le Quarré de AG, fera égal au Quarré de EG; Er
partant les Lignes AG, EG, font égales entr’elles. On prou--
verademe{me que laLigne AH, eit égaled HB,la LigneBI,
aIC, Ia Ligne CK, 2 KD, &la Ligne DL, 4 LE ; Orcom-
parant le Triangle AFG, avec le Triangle EFG, les deux
Coftez AF, FG, font égaux aux deux Coftez EF, FG ; Et
la Baze AG, égale & la Baze EG ; Parrant parla 8.dur.
PAngle AFG, eft égal 2 'Angle EFG ; Deforte que cha-
cun des Angles AFE, & AGE, eft coupé én.deux dgale-
ment ; On prouvera de mefme que les Angles AFB, BEC,

CFI
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CFD, DFE, & les Angles AHB, BIC, CKD, DLE, font
coupzz en deux également; Dot il fuit, que tous les An.
gles qui font au tour du Point F, qui font tous moitié de
chofes égales, fon* fgaux entr’eux., Comparant maintenant
les Triangles FAG"& FAH, les Angles AFG & FAG,
font égaux aux Angles AFH & FAH, chacun au fien, &
le Coft¢ AF, aux extremitez duquel font ces Angles, leur
eft commun ; Partant par l226. dur.’Angle AGF, eftégala
I'Angle AHF, & le Cofté AG,au Cofté AH. On prouverade
mefme, que '’Angle BHF, eft égal 41’Angle BIF ; I'Angle
CIF, i PAngle CKF;’"Angle DKF,4I'Angle DLF;I'Angle
ELF,al'Angle EGF ; Commeaufli quela Ligne HB eft éga-.
leaIB;la Ligne IC,2 CK ;laLigne KD,aDL ; & la Ligne
LE, a EG ; Enfuite dequoy, GH & LG fontegales, eftanc
doubles de AG, & de GE, qui ont efté prouvées égales ;.
GH & HI font ¢gales, eftant doubles de AH, & de HB
qui ont efté prouvées égales ; HI & IK font égales,.
cftant doubles de B, & de IC, qui ont efté prouvéeséga--
les ; IK & KL font égales,. eftant doubles de CK, & de
XD, - qui ont efte prouvées égales ; Et enfin KL & LG*
font égales, eftant doubles de DL, & de LE, qui ont efté-
prouvees égales, fi bien que le Pentagone GHIKL, eft.
Equilateral.. : .
Dailleurs, puifque les Angles HGL, 8 GHI, font dou--
_ bles des Angles AGF, & AHF, quiont efté prouvez égaux, .
Ils font aufli €gaux entr’cux. On montrera demecfme, que
IAngle GHI, eft égal 4 I'Angl¢ HIK ; I'Angle HIK, &'
PAngle IKL ; & I'Angle I+ L, 4 'Angle KLG ; Er partant - .
Je Pentagone GHIKL, cft Equiangle ; Nous avons donc:
-décrit allentour d’iin Cercle donné un Pentagone Equila—
teral & Equiangle ; Ce qu'il falloit faire & deémontrer,.

i
¥
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PROPOSITION XIIf
PROBLEME XIII

Dans wn Pentagone donné , qui eft Equiangle ¢¢ Equi-
|  lateral , décrire an Cercle.

E fuppofe que le Pentagone A

¥ ABCDE, Equilateral & Equian- \L
%le, foit donné; & je propofed’y _
anfcrire ua Cercle ; Pour le faire.

.Coupez par 1a z du 1. lesdeux
Angles BAE, & ABC, qui {e fui-
went , en deux également, parles
Lignes Droittes AF,BF ; Et da
Point F, ot ces Lignes fe rencon-
trent, abaiflez fur un des Coftez
la Perpendiculaire ¥G ; Puis du Centre F, & de PlInter.
valle FG, décrivez un Cercle ; Cela eftant, je dis que ce
Lercle eft infcrit dans le Pentagone donné ; Pour le
prouver. : ) -
- Abaiffez du Point F, les Lignes FH, FI, FK, FL, per.
Per{xgliculaircmcnc fur les Coftez BC, CD, DE, EA ; Cela ,
pofé.
"POPuif'quc le Pentagone ABCDE, eft fuppofé Equilateral,
e Cofté AB, du 'lgrianglc AFB, eft égal au Cofté BC, du
Triangle CBF ; le Coft¢ FB, eft commun a ces deux
Triangles ; & PAngle ABF, eft égal 4 'Angle CBF, par
Conftru&tion ; Donc FPAngle BAE, eft égal 2 FAngle
BCF ; Or FAngle BAF, eft moiti€ de I'’Angle BAE, qui
eft ¢gal 4 BCD, puifque le Pentagone eft fuppofé Equian-
gle ; Partant ¥ Angle BCF, eftaufli moiti¢ de I’Angle BCD;
Et par confequent les deux Angles BCF, & DCF, font
£gaux entr’eux. On prouvera de mefine, que PAngle CDF,
et ¢gal 4 PAngle FDE, & I'Angle DEF, 4 PAngle FEA;

D
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Maintenant, comparant les Triangles FBG,. & FBH,
IAngle FBG, vient d’cftre prouvé. égal 4-I'Angle FBH,
& l’ingle FGB, eft égal 4 Angle FHB, eftant tous deux
Droits, par conftru&tion , & le Cofté FB, eft commun i
ces deux Triangles 5 Partant FH, eft ¢gale 4 FG, par la
26. du 1 ; On prouvera de mefme, que la Ligne FI, eft
égale  FH ; la Ligne FK, 4 FI ; & la Ligne FL, a FK,
Par confequent les cinq Lignes FG, FH, FI,.FK, & FL,
font routes égales, & le Cercle qui eft décrit du Centre F,
& de I'Intervalle FG, pafle aufli par les extremitez dé tou.
tes les autres ; Et chacune delles eft un-Demy-diametre de
ce Cercle; Or les Coftez du Pentagone ABCDE, fonc
¢levez perpendiculairement aux extremitez de ces Demy-
diametres ; Partant par la 16. du 3. ces Coftez touchent le-

Cercle ; Et par confequent ce Cercle eft infcrit dans 16-

Pentagone.donné ; Ce qu'il falloit faire & démontrer.
FROPOSITION XFV. ,
PROBLEME XIV:. |

/J

Allentour dun Péntagone donné , qui eff Equilateral!
¢ Equiangle, decrire un ((ercle.

E fuppofe ‘que le Péntagone:

‘ABCDE, Equilateral & Equian--
gle foit donné ; & je propofe de dé-
crire un Cercle allentour de ce Pen-
tagone ; Pour le faire..

Coupez les deux Angles BAE, &
ABC, qui fe fuivent, en deux égale-
ment, par les Lignes Droittes AF,.
BF ; Puis du Point F, ou cesdeux | .
Lignes fe rencontrent, & dc I'Intervalle FA, décrivez um
Cercle ; Cela eftant, je dis que ce Cercle eft décricallen--
tour- du-Pentagone ABCDE ; Pour le p_rouv;r.- .

. a lJ;
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r Menez l¢s Lignes Droittes FC, FD, FE ; Cela pofd.’
Par un raiforinement femblable i celuy de la Propofition

ment ; Les Angles BAE, & ABC, A

le font auffi par conftru&ion ; Or les — o]
cinq Angles .du Pentagone eftant o / \

fuit, que puifquau Triangle ABF, /

les Angles FAB, FBA, font égaux,

6. du 1. On prouvera de mefine, que la Ligne FC, eft égale
4FB;laLigne FD,4FC;laLigne FE, aFD; De forte que

de 'Intervalle FA, pafle auffi par les extremitez des Lignes

FB, FC, FD, FE, Ceft 4 dire par les Sommers des Angles

gécedente , on prouvera que les Angles BCD, CDE, &
égaux, les dix Angles, quien fontles
les deux Coftez FA, FB, qui les
les cinq Lignes FA, FB, FC,FD, FE, font égalesentrelles
du Peptagone ; Et partant ce Cercle eft décrit allentour

EA, font coupez en deux -€gale.
moitiez , font auffi €gaux ; Dol il
fodtiennent font auffi ¢gaux , par la :
Par confequent le Cercle qui eft décrit du Centre F, &
du Pentagone donne ; Ce qu'il falloit faire & démontrer,
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PROPOSITIGCN XV.
PROBLEME XV.

Dans un Cercle donné , décrire un Hexagone Equi-
lateral €& Equiangle.

Y E fuppofe que le Cercle ACE, foic

donné ; & je propofe d'y infcrire
un Hexagone Equilateral & Equian-
gle ; Pour le faire.

Menez un Diametre tel qu'il vous
plaira, par exemple AGD ; Puis du
Point D, & de Plntervalle DG, dé-
crivez le Cercle CGE, ce Cercle
coupera le premier aux Points C, &
E ; Menez par ces Points les Diame-
tres CGF, & EGB; Puis menez 1les
fix Lignes Droittes AB, BC, CD,
DE, EF, FA ; Cela eftant, je disque 'Hexagone ABCDEF,

ui eft infcrit au Cercle donné, eft Equilateral & Equian.
gle. Pour le prouver. o

Par le raifonnement de la premiere Prop. du 1. On prou-
vera que les deux Triangles DGC, DGE, font Equilate-
raux, & par la 15 du 1. on prouvera qu'ils font Equiangles
Et partant par la 32. du 1. chacun de leurs Angles vaut le
tiers de deux Droits. Or par la 31. du 1. les deux Angles
CGE, & EGF, valent deux Droits ; Partant fi on ofte
I'Angle CGE, I' Angle reftant EGF, vaudra aufii le tiersde
deux Droits ; Et ainfi les trois Angles CGD, DGE, EGF,
font égaux entr'eux ; Mais les Angles AGF,AGB,BG 7, qui
leur font oppofez au Sommet,leur font egaux, par larg. du 1.
Donc les {ix Angles qui font autour du Centre G, font
tous égaux ; D’ou il fuit par la 26. du 3. que les fix Arcs’
fur lefquels ils s'appuyent font égaux ; Et par la 29. du 3.

Aa iij
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‘que les fix Lignes Droittes AB, BC, CD DE, EF, FA;
qui les fodtienaent font égales ; Pas
sonfequent ’Hexagone ABCDEEF,, A
eft Bquilateral.. .
Maintenant , qu'il foit équiangle, B/
celafuit de la 2. du 3. Car chacun de
ces fix Angles sappuye fur un Arc
qui contient quatre fois la 6. partie
de la Circonference du Cercle 5
Ainfi nous avons dans un' Cercle
donné. décrit un Hexagone Equila--
teral & Equiangle ; Ce qu’il falloic.
faire & démontrer..

Corollatre.

11 fuit de cetre Propofition, que le Cofté de ’Hexagone®
eft.€gal au Rayon du Cercle auquel il eft infcrit ; Puifque:
chaque Cofté a efté prouvé égalau Demy-diametre. -

PROPOSITION XVEK
PROBLEME XVL

 Dans-un- Cercle downé , décrire un ,Q_xdndecagoxé |
Equilateral €. Equiangle,

JE {uppofe quele Cetcle ADBC, .

 {oit donné ; & je propofe d'y
infcrire un Quindecagone Equi.-
lateral- & Equiangle. ; Pour le
faire..

Décrivez premiecrement um -
Triangle Equilateral ; Puis par la.
2. Prop. décrivez. dans le Cercle -
donné, le Triangle ABC, Equian.--
gle a cc Trangle Equilateral ;-
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Pécrivez enfuite par la 11. Prop. dans ‘ce mefme Cerclele
Pentagone ADEFG, Equilateral & Equiangle, & menez .
du Point B, au Point E, la Ligne Droitte BE ; Cela eftant,
je dis que cette Ligne BE, eft le cofté du Quindecagone
demandé¢ ; Pour le prouver.

Puifque le Triangle ABC,eft Equiangle, par conftruion,
il eft auffi Equilateral, par les 5. & 6. du 1. Et partant les
trois Arcs ADB, BEC, & CGA, que fes Coftez fofitien-
‘nent font €gaux, par la 28. du3. Et chacun d'euxeft la
3. partie de [a Circonference du Cercle ; Dailleurs, puif-
que le Pentagone ADEFG, eft Equillkeral, par conftru-
.&ion, les cinq Arcs que fes Coftez {oltiennent, font aufli
£gaux , & chacun d’eux eft la cinqui¢me partie de Ia Cir-
conference du Cercle. Or puifque I'Arc ADB, eft la ;.
artie de la Circonference, en peut luy appliquer cing
Coftez du Quindecagone 5 Et puifque I'Arc AD, en eftla
.cinquiéme partie, on luy en peut appliquer trois ; Parcon.
fequent on peut en appliquer fix aux deux Arcs AD,DE;
‘Mais nous avons montré qu'on en peut appliquer cinq a
PArc ADB, Par confequent on en peut apipliqner un 3
YArc BE, Etainfi la Ligne Droitte BE, qui duy cft appli-
quée eft le Cofté du (%indecagone. D’ou ilfuit, qu'en ?)_
pliquant quinze Lignes égales 4 BE, 4 toute la Circonfe
rence du Cercle, on a e»(%gindecaoone demandé ; Ec
ainfi nous avons dans un Cercle denne décrit un Quinde-
cagone Equilateral. ' .
Deplus, pui{que chacun des Angles de ce Quindeca-
%one, comme BEH,s"appuye fur un Arc qui foiitient treize
ois la 15. partie de la Circonference du Cercle , tous’ ces
_ Angless’enfuivent égaux, par la27.dus. Et par confequent
ce Quindecagoneeft auffi Equiangle ; Ce qu'il falloit faire

& démontrer,
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ELEMENS DE GEOMETRIE

DEFINITIONSG.

N e Grandeur eft ditte en mefurer une aus
9=8WH tre, lors qu'eltant prife un certain nombre
4 de fois , elle I'égale, &. la mefure précifé.
ment.

Ainfi une Ligne de quatre piez, eft ditte

!

mefurer unc Ligne.de 20. piez, parce que la Ligne de 4..

picz, cftant prife cinq fois , égale juftement celle de:o.
picz ; mais une Ligne de 6. piez n’eft pas dirce mefurer
une Ligne de 20. piez ; parce que la Ligne de 6. piez,
eftant prife tant de fois que I'on voudra, ne la mefure pas
précifément.

2. Une Partie aliguote d’une Grandeur, eft une Partie de
cette Grandeur qui la mefure précifément.

Ainfi une Ligne de 4. piez, elt une Partie aliquoted'une
Ligne de 10. piez. ,

La Partie aliquote prend fon nom & fa dénominationdu
nombre de fois quelle mefure’la Grandeur dont clle eft
Partic ; ou bien du nombre des Parties égales, dans lel-

: qucllc&,
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_quelles elle divife cette Grandeur. |
Ainfi, une Partie qui mefure une Grandeur deux fois, s’2p-
.pelle un demy, & s’écrit ainfi - % ; Une Partie qui mefure
‘une Grandeur trois fois, s'appelle un Tiers,& s’écrit ainfi +
_Une Partie qui mefure une Grandeur. quatre fois, s'appelle
.un Quare, & s'éeritainfi £ &c. . ‘
_3. UnePartie aliguante d’'une Grandeur, eft une Partie:
-de cette Grandeur-qui ne la mefure pas-précifément.
Ainfi une Ligne de fix piez eft une Partie Aliquante -
d’une Ligne de vingt piez.. .

. Quelquefois une Partie aliquante d’une Grandeur 4. des -
.Parties aliquotes qui mefurent la Grandeur dont elle. eft -
Partie , ,comme par exemple 8, qui eft une Partie aliquante

de 12, 2 pour Partie aliquote 4, quieft le Tiers de 1z, dont -
8. par confequent font les deux Tiers', puifquil contient
deux fois 4. quel’on écritainfi =,

__Les Parties, foic aliquotes, foit aliquantes ; .s’appellent:
fra&ions du Tout dont elles font Parties -; .Et en les mar- -

uant , commeé nous venons dé faire, l¢ Caractere de -
deffus sappelle le Numerateur-de la fradtion , & celuy de -
‘deflous s'appelle le Dénominateur. : |

4. Des Parries pareilles, ou femblables, de déux Gran- -
deurs, .ce font des Parties, dont I'une eft en comparaifon :
de fa. Grandeur , ou de fon Tout, ce que l'autée eft-en com. -
paraifon dufien.. " C o

Ainfi 3, & §.font des Parties femblables de 12.-& de.10. -
parce que comme 3. eft le Quartde 12. de mefme 5. eft le-

<

uart de 20.- . .
%f eft bon de remarquer icy, que fi on ofte des Parties «
femblables .de deux. Grandeurs , les Reftes en- feront des -
Parties {émblables. _

_ Ainfi 3. qui-eft le Quart de 1z. eftant ofté dé 12. & 5.qui

eft le Quart de 20. eftant oft¢ de 20. Les Reftes 9. & 15...

font des Parties femblables de 12.. & de 20. 4 fcavoig, les .

trois Quarts. |

_§. Une Grandeur eft ditte multiple d'une autre Gran-

deur, lorfqu'elle la-contiene un certainnombre dcl:) fois pré-
s Bb .
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cifément ; & celle qui eft .contenué s’appelle Sous-muld.
ple; laquelle fert de mefure 4 Yautre, :

Amnfi une Ligne de 0. picz eft Maltiple d’'ume Ligne de
4. picz, & une Ligne de 4. piez cft '-Som-multipie dmne
Ligne de 20. piez 4 parce que .comme P'me contient, Yau-
tre eft contepué, juftement . fois; & ainft I'unc et de
mefure a Pautre,

6. Des Equimuldiples de plaficurs ‘Grandeurs, ce font
‘des Grandeurs qui contiennent €galement celles done elles
fon-t,_ditt,c;s Equimultiples, ou qui font également mefurées
par elles. ' :
¥ Ainfi deux Lignes, dont Pune eft de 10. piez, & lautre
«te 15, piez, font Equimultiples d¢ deux autres Lignes,,
dont Pane eft de 4. piez & Fautre de 3. piez ; parce
.comme 20. eft mefuré 5. fois par 4. auffi 15. eft mefure g
fois par3, , ' o
- It et évident quefia des Equimultiples de deux Gran-
‘deurs on adjodte d'autres Equimultiples, les Tous ferome
encore Equimultiples.

- De mefme fi des Equimultiples de deux Grandeurs I'on
.ofte des Equimulriples., les Reftes feront encore Equimut-
uples de ces Grandeurs, ou leur feront égaux. '

7. Raifon, ceft Ie raport qui eft entre deux Grandeurs
de mefme Genre, comparces Pune i Fautre felon leur
.quantité, ,
~ Les Grandeurs de mefme Genre , comme fant deux
Lignes, deux Surfaces deux Corps, s'appeltentHomogenes,
~ Les Grandeurs de divers Genre, comme une Ligne &
une Surface,une Surface & un Corps, s":gpel fentErerogenes,

Or le rapport qui eft entre deux Grandeurs de mefme

Genre, lorfqu’on les compare I'une 4 Pautre,, pour {cavoir
comment & combien de fois Fune centient i‘autre, oulau.
tre eft contenng, sappelle Raifon,
- Bt d’aurant qu'on mre peur pas dire comnrent & combien
de fois une Grandeur c& contenug dans une autre quin’eft
pas de méfme Genre, cela fait qu'il n’y apoint de Kaifon
entee des Grandeurs de divers Genre,
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De mefme , d’autant que c’eft une proprieté particulicre
aux Grandeurs finies, de pouvoir fervir de mefure, & de
pouyoir cftre mefurées, & qu'on ne peus pas dire qu'une

Graodeur infinie contienne tantde fois une grandeur finie,.
ny qunc Grandeur finie foit contenué tant de fois dans
une Grandeur infinie ; De I vientaufli qu’il n’ya point de
Raifon engreune Grandeur finie & une infinie, encore qu'on
les fuppofe toutes deuxde mefme Genre,

. 8. Les Termes d'une Raifon:, font les deux Grandears
que I'on compare- enfemble.

9. L’Antecedent d'une Raifon, eft le premier Terme des -
deux que l'on compare 'an & Pawere.

10. Le Confequentd’une Raifon, eftl¢ fecond Terme des -
deux que Pon compare.. o

- Ainfi comparant 15. & 10. F Antecedent eft 15.. 8 le Con- -
- fequent-eft 10. o _
. u. LaRaifon d'Egalité , eft une Kaifon eds-I'Antecedent -

eft égal auConfequent. e

‘12. La Raifon d’inegalité, eft une Raifon ou FAntecedent -
iwweft pas égal au Confequent. - . .

-13. LaRaifon d’inegalite Majcure, eft une Rasfon ol PAn--
tecedent eft plus grand que le Confequent.

74. LaRaifend'imegalisé Mineure, cibune Raifonoll’An.-
tecedent eft plus petic que le: Confequent. . -

15. La Raifon Rationelle, ou la Raifon de nombire 2 nom--
bre, eft celle ow 'on peut exferimer par nombre combien-
de fois I'Antecedent consient le Cenfequent, ou combien
de fois il eft contenu dans le Confequent. Telle eft la Rai- -
fon qui eft entre une Ligne de 6. piez: & une Ligne de-
4. piez; ou I'Antecedent contient le Confequent une fois
& demy j:ou celle qui eft entre une Ligne de 2. piez, . &
wne Lignede 4. picz, ou |’ Antecédens e?{contcnu' deux feis -
dans le Confequent. . :

-36. .12 Raifon Irrationelle , ou Sourde, £ft celle ou il eft:
impoflible d’éxprimer par nombre ¢combien de fois I’'Ante- -
cedent contient le Confequent, oir' cambien de fois il eft:
contenu dans le Confequent ; comme-la Raifon quicften--

. . Bb- iy
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tre le Cofté d’'un Quarré & fa Diagonale ; qui éft.telle;
_qu'encore que chaque ‘Ligne 4" part ait plufieurs Parties
Aliquotés, il 'y en a pourtant pas une de celles qui mefu.:
rent 'une, qui puiffe mefurer lautre ; & ainfi on nel}::;'
roit exprimer par rombre le-raport.qui eft entre cesdeux
‘Lignes. ‘ |
-'1%7. 1a quantité d'une Raifon d'inegalite majeure, eft ¢
‘nombre qui exprime comment & .combien de .fois I'Ante-.
.cedent contient le Confequent. . .
Ainfi comparant .une Grandeur de 12. piez avec ume:
.Grandeur de.6. piez, la quantité de cette Raifon eft 2.
d’autant que -1 piez contiennent.. piez .deux fois, &:
cetté Raifon $appelle Double ;De mefme, comparant1z.4
4. la quantité de cette Raifon eft 3..d’aueant que r2. con-:
ttent 4. trois fois , & cette raifon s'appelle Triple ; De
:mefme encore, comparant 2. 4 8. la quantité .de cette Rai-
fon cft un & demy, d'autant Tle 1. contient$. une fois&
demy, & cette Raifon s’appelle Sefquialtere, &c. ‘
48." La quantité d’unc Raifon d’inegalité mineure, eftle -
nombre qui exprime comment & combien -de fois I’Ante-
cedent eft contenu dans.le Confequent, ou qu'elle Parrie
il eft du Confequent. o P
Ainfi comparant une Grandeur de 6. piez, avec une de
12, piez, la quantité de cette Raifon eft un demy, parce:
que -6. piez, font la moiti¢ de 12. piez, & cette Raifon
sappelle Sous-double ;' De mefme, comparant 4.4 12.la
.quantité de cette Raifon eft un tiers , dautant qué 4. eft
le Tiers de 12. Et-cette Raifon sappelle Sous-triple ; Ec de-
mefme encore, comparant 8. 4 12. la quantité de cette Rai-
{on eft deux Tiers, d'autant que 8. font les deux Tiers de 12
Et cerre Raifon s'appelle Sous-fefquialtere. o
Par la, il paroift .que deux Raifons fontégales, lorfque:
TAntecedent de P'une contient fon Confequent, comme:
PAntecedent de Pautre contient le fien ; ou bien lorfque
PAntecedent de Fune eft contenu dans fon Confequent,:
.comme PAnteeedent de Pautre eft contenu dans'le fien. -

Ainfi J]a Raifon de 15. 4 10. eft €gale 4 la Raifon des2.d 8.
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iparce que cemme 14. contient 10. une fois & ‘demy, de

£,

mefme 1:. contient 8. une fois & demy. .

-Mais une Raifon eft plus grande qu'une autre, lorfque'
I’Antecedent de la premiere contient plus de fois fon Con-.

fequent , que I'’Antecedent de la feconde ne contient le

fien ; ou bien lorfque FAntecedent de la premiere eft une:
plus grande Partie de fon Confequent, que I'Antecedent.

de la feconde ne l'eft du fien.’
Ainfi la Raifon de 15.4 5. eft plus grande que la Raifon
de 2. 4 6. parce que I Antecedent 15. contient fon Confe-

quent g. trois fois, au lieu que I'Antecedent 1:. ne con-.

tient fon Confequent ‘6. que deux fois ; Tout au contraire

Ia Raifon de €. 4 2. eft plus grande que la Raifon de 5.4 .

15. parce que I'Antecedent 6. eft la moitié¢ de fon Confe-
quent 12. au lieu que 'Antecedent 5. n'eft que le tiers de
~4don Confequent 15. -

19. Proportion, c'eft Ia reflemblance oul%galité dedeux

Raifons. . : S
Ainfi § y a Proportion entre ces quatre Grandeurs
15. 10, ——12. 8

Parce que la Raifon de 15. 4 10. eft la mefine , ou eft

t

«£gale 4 la Raifon de 12. 4 8 ; ou comme lon dit commu.:
nément , parce que 15. eft 4 10, comme 13, eft 4.8. :
20. Des Grandeurs Proportionelles, font celles entre lef-

‘quelles il y a Pr?ortion.
- Ainfi les Grandeurs 15.—10,—12.— 8. font ‘froportio.‘
nelles ; Car comme 15. contient 10. une fois & demy, ainfd.

12. contient 8. une fois & demy. Do .

21. La Proportion continué, eft celle ou le Confequent
de la premiere Raifon fert. &’ Antecedent 4 la feconde.

Ainfi il y a Proportion continug entre ces trois Gran-
deurs 18.—12.—8. Parce quei8. eft 4 1. commen. eft
4°8.ou l'on voit clqe 12. qui eft le Confequent de la pre-
miere Raifon, eft I'’Antecedent de la feconde.- ,,

22. La Proportion non continué, eft celle ol PAntece-
dent de la feconde Raifon eft different du Confequent de
la premiere. - : - . .

. Bb iijj
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Telle eft la Porportion quieft entre ces quatre Grandeurs-
15.—10.—12..—8.. Parce que 12. qui eft I'Antecedent de
la feconde Raifon-, eft different de 10. qui eft- le Confe--
quent de la premiere..

23. Les Termes homologues d’ane Proportion, . font ceux:

ui tiennent le mefine rang,. ou qui fent de mefme nom,,
ﬂans une Proportion, .

Ainfi dans la Pioportion-précedente ,.les deux Antece-
dens 15: & 12,. & les deux Confequents 10, & 8, font des
Termes homologues ,. parce qu'ils tiennent le mefme rang, ,
& ont'un mefine nom, dans cette Proportion. -

Remarquez que la Proportion, dont il a efté parlé jufques -
icy, s’ippelle Geometrique, .pour la diftinguer d’dne autre, .
qu'on nomme Arithmetique ;-laquelle fe rencontre entre-
trois Grandeurs, dont la premiere furpaffe la feconde, ou-
en cft furpaflée, diine quantité égale a- celle dont cetee
feconde furpafl® la troifiéme , ou en cft furpaflée ;-ou bien-
entre quatre Grandeurs, dont la premiere furpafle la fecon--
de, ou en-eft-furpaflée, d'ine quantité. égale 4. celle dont-
la troifiéme furpafle la quatriéme, ou en eft-furpafiie. .

Ainfi la Péorportion qui fe rengontre entre ces erois Gran.,-
deurs , 16.—12.—8: eft upe Proportion Arithmesique,.
parce que comme la premiere furpailiz l2 fecondé dequatre,
dé mefme aufli la feconde furpafle la troifieme de quatre,

Ainfila Ptoportion quife rencontre entre ces quatre Gran. -
deurs 1§.—10.—7.—2. €ft encore une Preportion Arith- .
metique , parce que conune la premiere furpaffe la feconde
de 5: de mefime auffi la troifiéme furpafle la quatriéme dey. .
- Comme li Proportion Geometrique eft la principale , &
d’'un plus grand ufage que la Proportion Arithmetique,.
c’eft: auffi de celle.la dont nous-entendrons parler, quand.
nous parlerons fimplement de Pfoportion,

24. Conclure en Raifon Iaverfe, ouen changeantlés Ter.
mes, c'eft de quatre Grandeurs qui font proportionelles,.
conclure que le Confequent de la premiere Raifon efta fon
Antecedent , comme le Confequent de la feconde eft au-
ficn 5 Ou ce qui eft la mefme chofe, .c’eft changer les:
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“Termes des Raifoss, & faire que le Confequent devienne
PAntecedent, & 'Anrecedent le Confe t.

Ainfi aprez avoir montré que 14. eft 2 10. comme 12,
eft 4 8. fi Yon vient 4 dire, doncro. eft 4 15. comme 8,
eft 4 1z ; Cela Sappelle conclure en Raifon Inverfe.

Or il eft évident que fi quarte Grandeurs font propor-
tionnelles, elles font encore propurtionelles en Raifon In-
verfe ; Car ¢l eft veay que PAntecedént d¢ la premiere
Raifon contierme fon Confequent, de mefme que [Antc-
cedent de la feconde contient le fien ; Il eft vray auffi que
de Confequent de Ia premierc eft contenu dams fon Antece-
dent, de mefme que le Confequent de la feconde eft con-
ztenu dans le fien.

- Ou bien au contraire, fi Antecedent de la premiere
Raifom eft contenu dans fon Confequent, de mefme que
PAntecedent de la feconde eft contenu dans le fien ; Il eft
wtay aufli que le Confequent de ki premtere Raifon con-
tient fon Antecedent, de mefme que k¢ Confequent de la
feconde conticnt fe fier ; Car contenit & eftre contenu
font Fermes relatifs, qui s'entendent & qui s'expliquent
Fun par Fautre.

- 29. Conclure en Raifon Alterne, ceft de quatre Gran-
deurs qui font proportionelfes, conclure que I’ Antecedent
de la premiere raifon eft & PAntecedent de la feconde,
comme le Confequent de lx premiere eft au Confeéquent
de Ia feconde. '

Amft, apres avoir momneré que 1. eff 4 10, comme qa.
eft 4 8. fi 'on vient a dire donc 15, eft & r2. Comninmi€ 1o.
et i § Celd Sappelle concluors en Rasforr Alterrte,

Quelques.uds efiment que fappolé que quaere Gran-
deurs foient proportioncles, it eft évident qu'on peatcon.
ure qu'efles font proportioneles e Raiforr Alrerrie.

Neanmotns, il faut remarquerqu’on ne peurvalablement
eonclure en Raifort Alrerrre, 1 moims que fes quaere Gran-
deurs ne foient de mefme genre 5 Car par exemple, fi on
fuppofoit éu’une Eigne fuft d une amre Ligne, comme
ane Superficic eft 4 une zurve Superficie, onme’ pourroirpas

v
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tianelles , on peut conclure en compofant ,.qu'e
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pour cela conclure que la premiere Ligne feroit 4 la pre--
micre Superficie , comme la feconde Ligneeft 4 la feconde
Superficie , . eftant évident, par ce quia efté dit cy-deflus, .
qu’il n’y a point de raifon d'une Ligne 4 .une Superficie..
26. Conclure en'tompofant , c’eft de quatre Grandeurs
qui font proportionelles, conclure que’la fomme de I’An-
tecedent & du Confequent de la premiere Raifon, eft au
feul Confequent de. cette premiere Raifon;, comme la fom.-
me de ’Antecedent & du Confequent de la feconde Rai-

{on, eft au feul Confequent de cette feconde Raifon.

Ainfi, aprés avoir montré que 15..eft 4 10. comme 1z..
eft.a8. fi 'on vient 4 dire, donc. i5.-cft 4 10..comme
20..eft 4 8. Cela s’appelle conclure en compofant,

Or il eft évident que fi-quatre Grandeurs. font propor--

ﬁcs fom -
aufli proportionelles ;. Car conelure en’compofant, n'elt .
autre chofe que compofer de nouveaux Antecedens, qui:
contiennent leurs Confequens une fois plus que les pre- -
miers. Antecedens ne les contenoient ; Qr par la fuppofi~
tion, les premiers Antecedens contenoient également [eurs
Confequens 5 D’owtil fuit, que les nouveaux .Antecedens les -
doivent encore: contenir également ;jEr ainfi ces quatre
Grandeurs doivent eftre encore proporrionelles.

27.. Conclure en divifane ,.c"c&d’e quatre Grandeurs qui
font proportionelles , conclure que I'excez du premier An-
tecedent par deffus fon Confequent, eft 4 fon Confequent,,
comme I'¢xcez du fecond Antecedent par deffus fon Con--
fequent, eft auffi 2 fon Confequent.. ,
“Ainfi aprés avoir montré que 1. eft 4 10. comme 3.
efta8. i lon vient 4 dire,. donc §. eft 4 10. comme 4..
eft 4 8. Cela sappelle conclure en divifant.. .

Il eft encore évident que fi quatre Grandeurs font. pro-
portionelles , on peut conclure en divifant qu'élles font
aufli proportionelles.. Car conclure en-divifant . n’éft autre
chofe que compofer de nouveaux Antecedens., qui conx

- tiennent leurs Confequens une fois moins que les premiers

Antecedens ne les contenoient, Or par la Suppofition les
premiers
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miers Antecedens contenoient également leurs Confe-

quens ; D’o il fuit que les nouveaux Antecedens les doi-.

went encore contenir ¢galement j Et ainfi ces quatre Gran-
s doivent eftre encore proportionelles..

28. Conclure par convergon.de‘ Raifon, C'eft de quatre:
Grandeurs qui font proportionelles,. conclure que I’Apte-
cedent de la premiere Raifon eft 4 fon excez par deflus fon:
‘Confequent, comme '’Antccedent de la feconde eft a fon
excez par deffus le fien. _
~ Ainfa, G;Présavoir montré-que 13. eft 4 10.. comme 1.
eft 4 8. fi 'on vient 2 dire, donc . eft 4 5. comme i3,
[eoﬂ:'d 4. Cela sappelle conclure par converfion de Rai--
fon..

I eft encore évident que fi quatre Grandeursfont pro-
ortionelles,, on peut conclure par converfion de Raifon
qu’elles font aufli proportionelles ; Car puifque,. par Sup-
ofition, les Antecedens contiennent c’galement les Con-
equens, c'eft une neceflité que les Confequens foient des -
"Parties femblables- des Antecedens ; Si donc on ofte les
:Confequens des- Antecedens , les reftes feront encore des
- Parties fcmblables des- mefimes Antecedens 5 Et par confe-
quent les Antecedens les contiendront €galement, & la
‘Raifon qui fera entr'eux fera femblable. :
_ 129. Raifon compofce, c’eftuneRaifon dont la Quantité’
refulte de la Multiplication dela Quantité de pluficurs au-
-tres Raifons.

Pour bien entendre cette Definition,, confiderez par exem-
ple ces trois Grandcurs, 24. 6.2 : Etremarquez quela pre..
miecre eftant Qxadruple de la feconde,.& la feconde c[fant'
Triple de la troifiéme, & lp:gu' confequent Ia quantité de.
la Raifon de la premiere 4 la feconde eftant 4. & cellede
la feconde 4 la troifiéine eftant 3.. 11 eft vray de dire que
Ja premiere Grandeur , comparée i la troifiéme ,.eneft le
qu:druple du Triple, ou la contient quatre fois trois fois, .
¢'clt. a dire douze fois ; Si bien que la quantité de la Rai--
fon de la premiere Grandeur 4 la troifieme eft 12. Or cette
Raifon.Dadecuple, qui refulte de la Multiplication de la.
- . - : e
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«quantité des deux Raifons particulieres 4. & 3. eft ditte
.compofée de ces deux Raifons.

Il fuir deld, que fi on difpofe 3 difcretion tant de Gram
deurs quel'on voudra, la Raifon de la premiere a la derniggg,
fera compofée de routes des Raifons moyennes & particu-
lieres, qu'ont entr'elles toures ces Grandeurs , eftant .com-
parées de fuitte Pune 2 Pautre. Ainfi, ayant difpofé i
difcrerion ces quatre Grandeurs, 24, 6,3, 12. la Raifonde 4.
An.{ quieft une Raifondouble ) eft compofée decellesde 14.
A46.de6.43.& des.d 12 jEcdefair, mulupliane Pun parPau-
tre 4,2,& L quifontlesquantitez de ces Raifons) le pro-
duit, qui eft ;. eft la quantité dela Raifon de24.dr..

Remarquez que comme le mefme produit qui refulee
de la Multiplication de deux nombres, peut refulter de la
Multiplication de deux autres , aufli une mefme Raifon
peut eftre compofée de plufieurs Raifons differentes ; Aiafi
par exemple 1a Raifon Dodecuple que nous avons veu
€y-deflus eftre compofée de la Quadruple & de la Triple,
peut aufli eftre compofée de la Sextuple & de la Double,

Maintenant, fi les Raifons qui fe trouvent entre plufieurs
Grandeurs d’une part,font égales oufemblables 4 celles quife
tencontrent entre plufieurs autres Grandeurs d'une autre
part, chacune ila fienne;1l eft évident que la Raifon compo.
;?ée des premieres Raifons, doit eftre égaled la’Raifon com.
pofée des autres femblables ; eftant neceffaire que les
mefmes Quantités ou les mefmes Nombres multipliés deux
fois, produifent le mefme nombre ou la mefine quantité,

Ainfi, fi I'on fuppofe d’une part ces trois Grandeurs 24,
6.1. & d’autre part ces trois autres Grandeurs 36. 9.3. en.
tre lefquelles les mefimes Raifons , fgavoir la Quadruple &
Triple, fe rencontrent, c’cft une neceflitéd que la Raifon
de 24. 4 1. foit femblable i la Raifonde 36, 4 3, puifque la
Quantit¢ de chacune dg ces Raifons refulte de la Multipli-
cation de 4. par3.

30. Raifon doublée, C’eft une Raifon compofée de deux
Raifons {femblables. .

Ainfi fuppofant trois Grandeurs continugment propor.
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sonelles, telles que font celles-cy, 64. 16, 45 Puis compa-
rant [a premiere 4 la troifiéme, la Raifon qui fe trouve en-
tre ces deux Grandeurs, 64. & 4. (laquelle eft compofée.
des deux Raifonsfemblables de 64.316.& de 16..2 4. ) s’ap-
pelle Raifon doublée de 64. 4 16.

31. Raifon triplée, c'eft une Raifon: compofée de. trois:
"Raifons femblables..

Ainfi, fuppofant quatre Grandeurs continuément pro.
portionelles ,.comme font les fuivantes 64. 16, 4. 1 ; Puis-
eomparant la premiere 4 la quatriéme, la Raifon qui fe’
trouve entre ees deux Grandeurs,. 64. & 1. (laquelle éft:
eompofée des trois Raifons femblables de 64.416;de16.4 45
. & de 4.4 1;)s'appelle Raifon trifléc de 64.2 16:

32. Proportion ordonnée, c’eft I'arrangement de pluficurs-
Grandeurs d’une part ,. & d'autant d’autres Grandeurs d’une-
autre parr, difpofées de telle forte , quela premieredy pre~
mier Otdre foit 4 la feconde, comme 4 premiere di fe--
cond Ordre eft 4.1a feconde ; Puis 1a feconde du premier
Ordre 4 la troifiéme ,. comme la feconde du fecond Ordre:
3 la troifiéme ; Et la troifieme du premier Ordre 2 Ja qua--
griéme , comme la troifiéme du fecond eft & la quatriéme,.
& ainfi de fuite.. ' '

Ainfi, ayant mis d’ane part les quatre Grandewrs fuivan.-
Tes 12. 4,2.8..8 d’autre part ces quatre autres 3o. 10. §.20.-
Zui font difpofées de telle forte , que la-premiererz. efiala

conde: 4 ; comme kA premiere j0. eft i:1a feconde 1o;-
Quclafeconde 4. eftd la troificme 2..comme la (econde 0.
eft 4 la troifiéme g ; Et que la troifiéme 2.. eft 4 la qua--
trieme 8. comme la troifiéme §. eft 4 la quatriéme 20 ; Cet:
arrangement s’appelle Proportion ordoonde. |

33. Proportiontroublée , c’eftl'arrangementde plufieurs:
Grandeurs d’vne part,.& d’autant d’autces Grandeéurs d’ane-
autre part, difpofées de telle forte que la psemiere du pre--
mier Ordre {oit 4 la feconde,comme la penultiéme dufecond:
Ordre eft i la derniere 5 Puis la feconde du premier Of--
dre 3 la troifieme,. comme I'antépenultiéine du fecond:’
Ordre 312 penultiéme, &ainfide fuite..

, : €c iji
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Ainfi, ayant mis d’une part les trois Grandeurs1s, 4,125
& d’autre part ces trois autres 18. 9. 3. qui font difpofées
de telle forte, que 1a premiere 12. eft 4 la feconde 4. comme
Ja penultiéme g. eft  1a derniere 3 ; Etquelafeconde 4. eft
a la troifiéme 2. comme antépenultiéme 18. 4 la penul.
tiéme 9 ; Cét arrangement s’appelle Proportion troubléde.

34. Conclure en Raifon €gale, c’eft (aprésavoir fuppofé
que quelques Grandeurs d’une part, & autant d'aucres’
d’uneautre partfont proportioneHes, foit en Proportion
ordonnée, foiten Proportion troublée ) conclure que la pre.
miere d'une parteft 4 la derniere, comme la premiere de
Pautre part cft 4 la derniere.

Ainfi, dans Pexemple quia efté cy-deffus rapportéde la
Proportion ordonnée , eonclure que la premicre Grandeur
12. eft A la derniere 8. comme la premiere so. eft 4 la der.
niete 20 y Ou bien , dans Pexemple de la Proportion trou.
blée, conclure que 1a premiere Grandeur 12. eft 4 la der.
niere 2. comme 1a premiere 18. eft i la derniere 3 ; Cela
s'appelle conclure en Raifon égale, '

Il eft certain qu’on peut fort bien conclure en Raifon
égale, ceft 4 dire qu'on peut fort bien conclure, que la
Raifonde la premiere Grandeurala derniere d'une part, eft
femblable d la Raifonde la premiere Grandeura la derniere
de Pautre part ; Car chacune de ces Raifons eft compofée
des Raifons moyennes & particulieres quil'y a entre ces
‘Grandeurs, lefquelles Raifons font fuppofées €gales, oules
mefmes, & qui par confequent doivent produire une mefme

uantite.

. Ainfi dans cét exemple de 1a Proportion erdonnée i:.
4. 2. 8 530. 10. 5. 20 5 La Raifon de 12. d 8. eft compofée
de la Raifon triple,, de la Double, & de la Sous-quadru.
Fle ; Et de me(fnc la Raifon de 30. a 20. eft compofde de¢
a Raifon Triple,, dela Pouble , & dela Sous-quadruple, qui
font les mefmes. .

‘De mefme aufli dans cet exemple de la Propertion trou.-
blée 12. 4. 2 5 18. 9. 3. ; La Raifon de 12. 2 2. eft compofée
sle la Raifon Triple, & de la Double ; ou refulte de la
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Mulriplication 3. par 2 ; Ex de mefme la Raifon de 18. 4 3.
«€ft compofée de la Raifon Double & de la Triple ; ou re.
~fulte de la Multiplication de 1. par 3. qui font les mefines,
& doivent par confequent: produire une mefme Quantité.

Encore que toutes les manieres de conclure, dont il 2
a efté parlé cy-deflus, paroiffent fort juftes & convaincan.
tes 4 tous ceux qui les examinent avec un peu d’acrention 5
Neantmoins Euclide 2 jugé 4 propos de les démontrer
auffi bien que quelques autres veritez aufli faciles ; Er ceft
4 quoy il employe le cinquiéme Livre de ces Elemens;
- Mais il préfuppofe les trois Axiomes fuivans, qui 4 dire le
-vray ne font pas plus €videns que les chofes a la preuve
defquelles il les employe.

edxiomes. o

1. Si de quatre -Grandeurs pro(fortionelles, lon prend a
difcretion des Equimultiples des deux Antecedens, comme
aufli des deux Confequens, les Equimultiples des deux An-
tecedens feront todjours, ou plus grands, ou plus petits,
.ou égaux 4 ceux des Confequens.

- Ainfi, de ces quatre Grandeiirs, qui font proportionelles,
15.10. 5 12. 8 5 Prenant 4 difcretion des Equimultjples de
15. & de 12 ; comme aufli de10. & de 8. Si PEquimulti-
ple de 15. furpafle PEquimultiple de 10. I'Equimultiple de
1a. furpaflera PEquimultiple de 8 ; ou bien fi 'Equimulti-
ple de 15. eft €gale 4 I'Equimultiple de 10. PEquimultiple
de 12. fera aufli égale 4 ’Equimultiple de 8 ; Ou enfin fi
PEquimultiple de 15. eft moindre que PEquimultiple de
10. ’Equimultiple de 12. fera aufli moindre que Equimul-
tiple de 8. , .

2. Tout au contraire, {i  quatre Grandeurs font telles,
qu'en prenant i diferetion .des Equimulriples de la pre-
miere & de la troifiéme, c'eftd dire des deux Antecedens,
& de la feconde, & de la quatriéme, c'eft A dire desdeux
Confequens ; Il arrive que I'Equimultiple de la premiere
ae puiffe jamais eftre égale 4 PEqum iltiple de Ja feconde,

o : - Cc iy



200 ELEMENS D'’EUCLIDE.

fans que PEquimultiple de la troifiéme ne foit auffi égale i
l’Equimulti;ﬂ'e de la quatriéme ; Ou que ’Equimultiple de la:
premiere ne puifle jamais furpaffer PEquimultiple de lafe-
conde , fans que I’Equimultiple de la troificme ne furpaffe-
celle de la quatriéme ; Ou enfin que I’Equimultiple de la:
premiere ne puifle jamais eftre moindre que PEquimulti.
ple de la feconde, fans que 'Equimuldple de la troifiéme-
ne foit aufli moindre que celle de la quatriéme ; alors ces-
quatre Grandeurs font proportionelles.. Ainfi parce que ces-
circonftances arrivent todjours en ces quatre Grandeurs.

. 15.10:12.8. elles font proportionelies.

3. Enfin, fi quatre Grandeurs {ont telles, qu'én pre--
nant 4 difcretion des Equimultiples de la premiere & fe la
troifiéme ,. comme aufli de la feconde & de la quatriéme,,
il puiffe quelquefois arriver, que I'Equimultiple de la pre-.
micre furpaffcra PEquimultiple de la fecoude, fans que 'E--
quimultiple de la troifiéme furpafle celle de la quatriéme;,
alors ces quatre Grandeurs ne font pas proportionelles ; Bc -
i y a plus grande Raifort de 1a premiere 4 la feconde, que-
de la troiﬁcn}_e i la quatriéme.. Airlxlﬁces quatre Grandeurs,,
12,6 ;.7, ,ne font pas proportonelles ;- & ily.a plusgrande
Raifon de .4 &. Pauepde 7.4 5 Car prenant:a? difcretion: _
des Equimultiples de 1. & de 7.. par exemple 24 &. 14..
comme aufli de 6. & de 5..par exemple 18. & 15. 1| arrive
‘que 'Equimultiple de 12. {cavoir 14. furpaffe 18. Equimul-
tiple de 6, fans que ’Equimultiple de 7. fcavoir 1. furpafle:
15, Equimultiple de §,

.
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PROPOSITION I

"THEOREME L

S'ily a tant de Grandeurs que Lon voudra Equimul-
. tiples d autant d'autres Grandears, chacune a la fienue,

comme l'une fera Multiple de 'sne , ainfi les Toutes
. [eront Multiples des Toutes.

deux Grandeurs , {gavoir AB,

D, & d’autre part deux autres
Grandeurs, ﬁ;avgir E, &F ; Et «I XP? -E.
que AB, foit autant Multiple de
E, que CD, cft Multiple de F ; Cela eftant, je dis que
comme AB, eft Multiple de E, ou CD, Muldiple de F; De
mefme AB, & CD, prifes enfemble, font Multiples de E,
& de F, prifes auffi enfemble : Pour le prouver.

Concevez que AB, foit divifce-en trois Parties égales
1 E, fcavoir AG, GH, HB ; & CD, en trois Parties éga-
les i F, fcavoir CI, IK, KD, ce qui eft poflible, puifque
AB, & CD, font fuppofées Equimulriples de E, & de F;
Cela pofé. _

Pui?que AG, eft égale A E, & que CI, eftégale d F ; 11
Senfuit que AG, & CI, prifes enfemble feront €gales 3 E,
& a F, prifes aufli enfemble ; De mefine GH, & IK, prifes
enfemble, feront aufli égales 4 E, & 4 F, prifes enfemble;
Et ainfi de fuite ; Et parce que AB, & CD, font fuppofées
Equimultiples de E, & de F, & qu'ainfi lenombre des Par.
ties de AB égalesaE, eft égalau nombre des Parties de CD
<galesd F, autant de fois que I'on pourra prendre dans AB,
une Partie €gale 1 E, autant de fois on pourra prendre dans
AB, & CD, des Parties égales A E, & 4 F ; Et par confe-
quent , comme AB, eft Triple de E, ainfi AB, & CD,

!E fuppofe qu’il y aitd’une part A G H B E
——— ey —

[ )
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prifes cnfemble, font Triples de E, & de F, prifes auffien.
femble ; Cequ'il falleit d}:imontrer..

PROPQSITION II
THEOREME IL

3i ls premiere Grandeur eff autant Multiple de ls [¢-
conde, que latroifiéme Lcft de laquatriéme, ¢ la cin
quiéme encore autant Multiple: de la feconde , que ls:
fixiéme leftauffi de la quatriéme,la Grandenr compofee
de lapremiere € de la cinquiéme fera autant Muls-
ple de la féconde , que la compofée de la troiffeme & de:
la fixicme le fera dela quatrieme. '

JE fuppofe- ces fix Grandeurs AB, C, DE, @

g p—

J F> BG, EH, & que la premiere AB, foit [
autant Multiple de la feconde C, que la troi- {
fiéme DE, Veft-de la quacriéme F  Etquela |~}
cinquiéme BG, foit encore autant Multiple |- ‘
~de la feconde C, que la fixieme EH; l'eft (8- }q
aufli de la quatrieme F-; Cela eftant, je dis 4o,
3ue la Grandeur compofée de la premiere & | [
. de la cinquiéme, fgavoir AG, eft autant Mul- A C D F-
tiple-de la feconde C, que la Grandeur DH
compofée de la troifiéme,, & de la fixiéme, U'eft dela qua-
triéine E ; Pour le prouver.

Puifque AB, & D%, font Equimultiples de C, & de F,le
nombre des Parties que AB contient dgales a C, eft égal
au nombre des Parties que DE contient égales a F ; De
mefme , puifque BG, & EH, font encore Equimultiples de
C, & de F, le nombre des Parties que BG contient égales
i C, eft auffi égal au nombre des Parties que EH con-
tient égales 4 F ; Si donc aux nombres égaux des Parties

de AB, & de DE, onadjoiite les nombres égaux des P.artiies
, 3
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- de BG, & de EH, il s’enfuivra que le nombre des Parties
que la Toute AG contiendra égales & C, fera égal au
nombre des Parties que la Toute DH contiendra égales
a F, ceft 4 dire que AG, fera aurant Multiple de C, que
DH, lefera-de F ; Ce qu’il falloit démontrer.

PROPOSITION 1IF
THEOREME ML

83 la premiere Grandeur eff antant Multiple d¢ Ia (e-
conde , que la troifiéme l eff dela quatriéme, € qu on
prenne des Equimultiples de la premiere ¢ de la

#roifieme , I Equimultiple de la premiere féra autany

v e

" Multiple de la feconde.; que I'Equimultiple de la
troifieme le fera de la quatriéme.

' E. fuppofe ces quatre Grandeurs A, B, C, D, dont la pre-

miere 4 {gavoir A, eft autant Muluple de la feconde B,.
‘que la troifiéme C, I'eft de la qua- T
triéme D ; Je fuppofe deplus quon 1} . .
ait pris les Grandeurs EE, & FM, E- - IME
quimultigles de la premiere A, & de
la rtroificme € ; Cela eftant, je-dis |
que EI, eft autant Multiple de la fe.
conde B, que FM, l'eftde la gnatriéme Gf,
C ; Pour le prouver.. '

1L .

I ‘

Concevez que EI; foit divifée en’ { I I [ ;
trois Parties égales 2. A, {qavoir, EG,. E AB F C D .
GH, HI ; & FM en trois Parties éga- -
les 3 C, fcavoir FK, KL, LM ; Cela pofé.

Puifque EG eft ¢gale 4 A & FK égaled C, Il s'en-
fuit que EG, & FK, contiennent autant de. fois B, & D,
que A, & C, les-contiennent ; 1l eneft:de mefme des Par.
wes GH, & KL, & ainfi de fuitte.. Or puifque la premiere:

: Dd
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.Grandeur EG, eft autant' Multiple de la feconde B, que s
-troifiéme FK, I'eft delaquatriéme D ; & que la cinquiéme
GH, eft encore -autant Multiple de la feconde B, quela
fixiéme KL, Teft de a2 quatriéme D ; Il s'enfuic, par la
Propofition precedente, que la Grandeur EH, compoféede
la premicre & de la cinquiéme, eft autant Multiple de la
feconde B, que la Grandeur FL, compofcede la.troifiéme
& de la fixiéme Peft de la quatriéme D ; Enfuite dequoy
prenant EH, & FL, pour la premiere & troifiéme Grandeur;
EtHI, & LM, pour la cinquiéme & la fixiéme ; On conclura
de mefme que El, eft autant Multiple de B, que FM, lef
de D ; Ce quil falloit. démontrer. , .

. PROPOSITION IV.
- THEOREME 1IV. *

Siquatre Grandeyrs font proportionelles, € qu'on prenne
d difcretiondes Equimaltiples de la premiere ¢ de
la troificme , comme anffi des Equimultiples de ls,
feconde & de la quatriéme, il y aura mefine Rai.
Jon de I Equimuitiple de ls premieve il Equimultiple
de la féconde, que de I Equimsltiple de la troifieme &

I Equimultiple de ka. guatriéme.

E fuppofc que A, foit & B, commeC,'eft 4 D ; & qu'on

ait pris 4 difcretion E, & F, Equimuldples de la pre.
miere A, & de la troifiéme C ; Comme auIE G, & H,Equi-
mudtiples de la feconde B, & ‘de la quatriéme D ; Cela
eftant, je dis qu'il y 2 mefine Raifon de E, Equimultiple
de la premiere, 4 G, Equimulriple de L Ieconje , que de
F, Equimultiple de la.troifiéme, 2 H, Equimultiple de s
guatcrieme ; Pour le prouver.

Prenez 1, & K, Equimultiples de E, & de F ; Prenez
#afi L, & M, Equimulsiples Je G, & de H; Ceh lpoﬁ,
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Puifque E, confiderée comme premiere
Grandeur, eft autant Multiple de A, con- i
fiderée comme feconde, que F, troifiéme, -
Peft de C, quatriéme ; & qu'on a Y’ris les- 1
Grandeurs I, & K, Equimultiples' de
E, & de F ;1 s’enfuit par la Propofition - T
precedente, que I, & K, font auffi Equi- T
multiples de A, & de C, c’eft 4 dire dela
premiere & de latroifiéme des quatre que
nous avons {uppofées Proportionelles ; Dé
mefme G, & H, eftant Equinmltiples de
B,&de D ; Et L, & M, ayant efté pri. -
fes Equimulriples de G, & de H, Il s’en--
fuit que L, & M, fone Equimultiples de -
B, & de D, c’eft a dire de la feconde & 1
de la. quatriéme des- quatré que nous
avons fuppofées proportionelles; Parcon--
fequent, par le premier Axiome de ce Li-
vre, fi 'Equimultiple I, furpafle 'Equi-- .~
sultiple L, 'Equimultiple K, furpaflera - - k
PEquimultiple M '; Si elle eft égale ,'au- '
tre fera égale , fi elle eft moindre, l'autre fera auffi moin_-
dre ; Cela eftant ,.puifque I, & K, ont efté prifes Equi- -
multiples'de E, & de F, premiere & troifiéme des quatre
Grandeurs quil s'agit de prouver eftre proportionclles; Ec”
e L, & M, ont elté prifes Equimultiples de G, & de H, .
¢conde & quatriéme de ces’ quatre Grandeurs , il s’enfuit -
Ea‘.r'le fecond Axiome qu’elles font en effer proportionel. -
s ; & quainfi il y 2 mefme Raifort de Ey 4 G, que de F,,
i'H ; Ce quil falloit démontrer.. . -

- N
4

1R 7

I

-——-—QG——Q
4 ol o)
2

Remarque..

Pir cette mefine Methode on peut aifément prouver que
fi quatre Grandeurs font proportionelles , -elles feront en- -
core proportionelles en Raifon Inverfé , Par exemple fi A,
eft 4 B, comme @ eft 4 D, .on préuvera aifément que B, .

Dd jj.



deurs des quacre qui fent fuppofées Pro. T
portionelles ; Puis G, & H, Equimulti- 7
ples de B, & D, feconde & quatriéme ; | _.
On conclura, par le premier Axiome de 1.
ce Livre, que fi E eft égale d G, F fera 1
¢gale a H ; Si E furpafle G, F furpaffera I |
H ; Etfi E, eft moindreque G,Ffera ! E ABC L,
" ‘moindre que H 5 Or fi cela eft vray, ’[f.r D H Ml’
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fera 3 A, comme D, eft 4 C; Car aprés

avoir pris E, & F, Equimultiples de A, ‘
& de C, premiere & troificme Gran. o ‘

il eft denc vray aufli, que fi G, eft
€gale 4 E, H fera €gale 4 F; §i G, eft
moindre que E, H {era moindre que F ;
Et fi G, furpafle E, H furpaffera aufli F, 7
Confiderant donc maintenant B, comme
premiere Grandeur, A comme feconde,
D comme troifiéme, & C comme qua. |
triéme, ontonclura par le fecond Axiome h
que ‘ces quatre Grandeurs fonr propor- !
tionellés en Raifon Inverfe, c’eft 4 dire :
que Beft 4 A, comme D eft i C; Ce quil falloic dé.

montrer, ' , .

PROPOSITION V.
" THEOREME V.-

- 8i une Grandenr eff autant Multiple dune antre Gran:

dewr , que la Retranchee Leff de la Resranchee, lo
Refte fera autane Multiple du Refte que I Toute
Left de la Tonte. S

E fuppofe que AB, éft aueant G . A ‘

Multiplede CD, quela Retran. 5 B
cheeAE PeftdelaRetranchéeCF, € Fp
Celaeftant,jedis que le Refte EB, - ——rerf

eft autant Multiple du Ref}_e FD, T
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-quela Toute AB, l'eftde la Toute CD ; Pour le prouver.
Pofons que GA, foit autant Multiple de FD, que AE,
Ieft de CF ; ou que AB, I'eft de CD; Il s’enfuivra, par la
1. Prop. de ce Livre, que GE, fera autant Multiple de CD,
-que AE, I'eft de CF ; Or AB eft fuppofée autant Multi-
ple de CD, que -AE left de CF ; Donc GE, eft autant
Multiple de CD, que AB, l'eft aufli de CD ; Etparconfe.
quent les Grandeurs GE, & AB, qui font Equimultiples
. d'une mefme Grandeur, font égales entr’elles ; Si donc on
ofte la Partic AE, qui leur eft commune, le Refte GA,
fera égal aEB ; Or GA, a efté pofé autant Multiple de
FD, que AB, l'cft de CD ; Et partant EB, eft autant Mul.
tiple de FD, que AB, l'eft de CD ; Ce qu'il falloic dé-

- snontrer.

PROPOSITION VL
THEOREME VL

& deux Gragdewrs [ont Equimultiples de denx autres
Grandeurs , €8 quon en verranche des Equimnltiples,
les Reftes féront Equimsltiples de ces mefmes Gran-
dears, ou ils lenr ferons éganx. |

E fuppofe que les deux Grandeurs AB,CD, 713
{oient Equimultiples des deux autres Gran- DY
deurs E, & F, & qu'on en ait recranché AG, 1o H L
& CH , Equimultiples des mefmes Grandeurs
E,& F ; Cela pofé, je dis queles Reftes GB,
& HD, font Equimultiples de E, & de F,ou I I
qu’ils’lenr font €gaux ; Pour le prouver. L E F C
- Puifque AB, & CD, font Equimaultiples de ~
E,& deF, il y a dans AB, autant de Partics ¢gales 3 E,
?u’il y ena dans CD d’égalesa F { Et puifque AG, & CH,
ont aufli Equimulriples deE, & de F, Il y a aufiidans AG,
autant de Parties égales 4 E, qu'il yen acz'.ps,ccii-'l, d’égales
Dd ij
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a4 F 4 Si donc des deux nombres~ égaux '
de Parties qui font contenués dans AB; [% ..
& "dans CD, on ofte les nombres égauxde |° . D

Parties qui font contenués dans AG, & dans {® Wi
CH, 1l s’enfuit qu’il reftera dans GB,.autant o
de Parties égales & E, qu'il en: reftera dans- !
HD, d’égales:a F ; Et par confequent s’ilen |

refte plufieurs dans GB, & dans -HD,.ces A E F C:

Reftes feront” Equimultiples de B, & de F

Que s’il n'en refte qu'une, ces Reftes- leur feront égauxs;
€e qu’il falloit démontrer. . '

PROPOSITFION VIl
THEOREME VIL.

Les Grandéurs Egales ont mefme Raifin & une mefune:
Grandeur ; € une mefme Grandeur 2 mefme.
Raifon d des Grandewrs Egales.

'E fuppofe que les deux:
Grandeurs A, & B font
egales ; Cela eftant, je dis
premierement que la Rai- B ~« E -
fonde A, aC, eftlaméme
que celle de B, 4 C; Pour le prouver. . _ _
Prencz & difcretion les Grandeurs D, & E, Equimuld.
ples de la premiere Grandeur A, & de la troifiéme B ; Pre-

A= o)
L4 Al — 2 1 ﬁ‘4‘

. nez encore a difcretion la Grandeur F, Equimultipledels

feconde & quatriéme C'; Cela pofé..

Puifque les Grandeurs D, & E, font Equimulriples des
denx Grandeurs c€gales A, & B;elles font aufli égales
entr’élles ; Et par confequent fi D, eft égale a F, E luyeft
auffi égale, Si D, eft plus grande que F, E eft auffi plus
grande que F ; Enfin i D eft moindre que F, E eft aufli
moindre que F ; D'out il fuit que A, eft 4 C, comme B,
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#ft i C, par le 2. Ax. Ce qu'il falloit premierement dé-
montrer, ' ’

Je dis en fecond lieu qu’il y 2 mefme Raifon de C,4 A,
quede’C, 3 B ; Car puifque A eft 1 C, comme B efts
C ;.En Raifon Inverfe ( par le Corollaire de ia 4. Prop. de
ce Livie) C eft 4 A, comme Ceft 3 B ; Ce qu'il falloic
sufli démontrer, | '

PROPOSITIQN VIIL
THEOREME VIIL

Si dewx Grandenrs [one Inégales, la plus grande aura
plus grande Raifon a une mefine Grandewr, que la
Plus petite ; Et au contraire, cette mefme Grandeur
.mr:é:lm grande ‘Raifon a la plus petite, qu'a la plus
grande. -

E fuppofe que les deux Grandeurs AB, &

C foient Incgales , & que AB, foit 1a plus T1
grande ; Cela eftant, je dis premierementque [
4B, a plus grande Raifon 4 D, que C n2 4 1
D ; Pour leprouver. - ‘ ]

Retranchez de AB, la Partie AE, é%ale a S (€
C; Puis prenez HG, & GF, Equimultiples ]
de AE, & de EB ; de telle forte que chacune | | [ L
des deux Grandewrs HG, GF, furpaffe a ACDF K
‘Grandeur D ; Prenez encore la Grandeur IK,
- tellement Multiple de D, qu'elle foit plus grande que HG,

‘mais plus petite que HF ; Or cela fe peut faire aifément;
Car puifque GF, furpafle D, il eft aifé de multiplier D,
m}brtc qu'il furpaffe HG, fans qu'il {furpafle HF ; Cela
polé. ] : : ' '

Puifque HG, & GF, font Equimultiples de AE, & de
EB, il -senfuit par la 1. Prop. que HF, eft qutant Multi-.
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ple de la Toute AB, que HG, left: de AE, ou de fon
cgale C. : :
Confiderant dont icy ces.quatre Grandeurs AB premiere,
D feconde, C rroifieme , & derechef D quatriéme . &
que les Grandeurs HF, HG;, font Equimultiples de la pre-
miere AB, & de la troifiéme C ; Et que IK, eft Equi-
multizle de la feconde & de la quatriéme D ; Puifque HF,
Multiple de la premiere AB, furpaffe IK Multiple dela fe-
conde Dj fans que HG Muldple de la troifieme C, for-
paflt IK, Multiple de la quatriéme, qui eft la mefme D g;
. Il s'enfuit par le 3. Ax. que la premiere Gran-

deur AB, a plus grande Raifon 4 la feconde H l
ire

D, que la troificme C, n’a a la quatriéme,. -
c’eft a dire 4 la mefme GrandeurD- ;. Ce qu'il

falloit premierement démontrer. : . .
Je dis en fecond lieu que la Grandeur Dy a .
: < \ . % E JG

plus %-rande Raifon a la plus petite C, quelle {

n'a & la plus grande AB ; Pour l¢ prouver., i I ‘
Confiderant maintenant D, comme premiere ACDFK

& troifiéme Giandeur, C, comme feconde, &
AB, comme quatriéme ;-Puifque IK. Mulaple
de la premiere D, furpafle HG Multiple de la feconde C, .
fans que IK Maltiple de la troifiéme D furpaflc HF, Mul.
tple de la quatriéme AB ; Il s'enfuic par le 3. Ax. queD, .
a plus grande Raifon a la plus gctite C, que la mefme Dy
n'adla plus grande AB; Ce quiil falloit encore démontrer..

PROP:

|
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PROPOSITION IX.
THEOREME IX.

Les Grandesrs qui ont mefme Raifon & sne mefme
Grandeur, font.égales enty'elles ; Et celles aufquelles
sune mefme Grandeny d mefme Raifon , font anffi éga--
les emtr'elles.

TE fuppofe premierement, que les deux Gran- 1T
§ deurs A, & B, ayent. mefme Raifon 4 la
mefme Grandeur C ; Cela eftant je dis que
ces deux Grandeurs A, & B, font égales en--
tr'elles. o

Car fi cela n’eftoit , il faudroit' que 'une :
fuft plus grande que l'autre ;* Etcela eftant, A é
il s’enfuivroit,.par la Propofition précedente,

e la plus grande auroit plus grande Raifon a la Gran-

eur C, que n’auroit la plus petite ; ce qui eft contre
la Suppofition ; I'ine n’eft donc pas ?ius grande que l'au- °
tre , Et par confequent elles font égales. ‘

Je fuppofe en fecond lieu, qu'une mefme Grandeur, com-
me C, ait mefme Raifon a deux Grandeurs, comme A, &
B’ Cela eftant, je dis que ces deux Grandeurs A, & B,.
font aufli égales entr’elles.

Car fi cela n'eftoit , il faudroit que 'une fuft plus petite-
que l'autre ; Et cela eftant, il s’enfuivroic, par la Propofi-
tion precedente, que la Grandeur C, auroit plus grande
Raifon i celle qui feroit plus petite, qu'elle nauroir.a la
plus grande ; ce qui eft contre la Suppofition ; l'une p’eft
donc pas plus petite que l'autre ; Et par confequent elles-
font égales ;. Ce qu'il falloit démontrer.

Ee
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PROPOSITION X.
THEOREME X.

e doure Grandewss, celle i a. plus grande Ragfomd
uwe mefme, off lu pins. graede ; Etaw comtxuire, celle

3 hugeell ue mafiues plas grewde. Raifon. o la ples

petite.

7 E fuppofe premicrement, que des deux Grandeurs A &
JB, A 2 plus grande Raifoni -C, que B n'ad C ;-Cda
“eftant , je dis que- A, efk plus:grand’'que- B ; Pour
le .prouver. 1
:Si A, n'eftoit -pas plus grand que B, il faudroit |
quiil luy fuft égal’, ou quiil fult plus petit que
A8 ; dil luy eftoit égal, ibs’enfuivroit. par la 7. Prop..
que A, & B, aurorent mefine Raifon 4 C;cequi- |
eft contre la fuppofition ; A, et denc pas égald | [
B, Quefi A, eftoit plus petit-que B, il senfuivroit, A 8:C
parla 8, .P’rog. que A auroit meindre RaifonaC,
que Br'ad C; ce qui eft auffi- contre' la -Suppofition ; &
n'eft donc pas auffi pluspetiv que B-; Par confequent A eft
plus Fraﬁ‘d- que B'; Ce-qu'il falloit démontrer.
~ Je-fuppofe en feeond lieu, que C a plus grande Raifon
a'B,queCnai A Cela eﬂant,. je dis-que B, eft: plus
petit que A. ' : | :
© Car fi-cela n'eftoit , il faudroit que B, fuft égal'd A, o
quil faft plus grand. ; il eftoitégal, il s'enfuivroit, par la
77: Prop, qu'il y auroit mefme Raifon de-C a-B, que de C
2 A cequi eft contre la _Surpoﬁtion s B n’eft donc pas
£galx A ; Que-fi B eftoit plus grand que A ; II's'enfui-
vroit, parla 8. Prop: qu'il-y aurost plus: grande Raifen de
L4 A, que de C a B ; ce qui eft encore contre la Sup-
pofition; B, n'eft donc pas auffi plus grand que A ; Par
sonfequent B,eft plus petitque A ; Ce quil falloit démontrer,
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PROPOSITION XI.
THEQREME XI.

Ees Raifons qui fons fmblable: ‘s wme mofme , fone:
- [femblables enty elles.

fuppofe que A foit &

B,comme CeftdD;Ec , G, MH_., .
aeplus que comme C, eftd A ) ~E,
D,ainfi E foit & F; Cela B W2 E
eftant, je disquecomme A, . X ., X4 o M-

eft 3 B, ainfi E, eft 4 F;.
Pour le prouver. _ _ .

Prenez 4 difcretion G, H, I, Equimultiples , des Antece--
dens A, C, E ;Prenez de mefmed difcretion, K, L, M,Equi. -
multiples des Confequens B, D, .F ;Cela pof€. . ‘

Puifque les quatre Grandeurs A, B, C, D, font propor- -
tionelles , & que G, & H, font les Equimultiples de la pre- -
premiere & de la troifiéme, & que K, & L, font les Equi- -
multiples dé ld feconde & de la quatriéme , Il s'enfuit, par -
le1. Ax. que G ne pourra eftre dgal 3 K, que H ne foit -
égal 4 L ; ou que G ne pourra furpafler K, que H nefur. -
paffe L ; ou enfin que G ne pourra eftre moindre que K, .
que H ne. foit auffi moindre que L'¢ Mais puifque les qua.
tre Grandeurs C,D, E, F, font auffi proportionelles, & que -
H, & I, font les Equimultiples de la premicre & delatroi -
ficme Grandeur, & que L, & M, font les Equimulriples de -
lafeconde & de la quatriémé, U s'enfuit auffi, par le 1. Ax...
que H ne fcauroit eftre égal 4 L, que I ne foir égal 2 M:; .
ou que H ne {qauroit eftre plus grand que L, que I ne foit -
plus grand que M, ou enfin que H ne fgautoit eftre moin-
dre que L, que I ne foit aufli moindre que M ; Etpartanc:

Ee ijj, ‘
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G ne pourra eftre €gal 4 K, que I ne foit €gali M ; ot
bien G ne pourra eftre plus grand que K, que ne foit plus
grand que M ; ou bien en-. '

n G ne pourra eftre moin.
% . G H X
dre que K, que 1 ne foit —— el
: A c - E
aufli moindre que M.. = —
Mais G, & I, font les” E- % o —~
vimudtiples de la premiere ——t— r——t— ———s’

& de la troifiéme des qua-

tre Grandeurs qu’il s'agit de prouver eftre proportionelles;
& K, & M, font les Equimultiples de la feconde & de la
quatriéme. D’ou il fuir, par le 2. Ax. que ces quatre Gran-
deurs A, B, E, F, font proportionclles, ceft 4 dire, que A
eft 3 B, comme E eft 2 F ;:Ce qu'il falloit démontrer, *

PROPOSITION XII
THEOREME XIL

Si tant de Grandeurs que Lon woudra font proportio.
nelles , comme L'un des Antecedens fera & fon Confe-
quent , ainfi sous les Antecedens pris enfémble ferons.
a tous les Conféquens pris enfemble. | '
E fuppofe que A foit 4 B, comme C eft 4 D, & E
d F; Cel a eftant, je dis que comme l'un des Ante.

vedens A, eft 4 fon Confe- G o
quent B, ainfi tous les An- —t—t—— L

tecedens A, C, E, pris en- , c

femble, font i tous lesCon. ~ — —
fec}ucns B, D, F, pris aufli B. D F
enfemble. Pour le prouver,

 Prenez 4 difcretion G, H, Koy L, M _

I, Equumultiples des Ante. . ,
cedens A, C, E;Prenezdemefine ' difcretion K, L, M, Equi-
multiples des Confequens B, D, F ; Cela pofé. ,
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1l s’enfuit, par la 1. Prop. qu'autant que la Grandeur G
<ft Multiple de la Grandeur A, autant-aufli les Grandeurs
G, H, I, prifes enfemble, font Multiples des Grandeurs A,
C, E, prifes auffi enfemble ; Et qu'autant que la Gran.
deur K, eft Multiple de la Grandeur B, autant les Gran-
deurs K, L, M, prifes enfemble, font Multiples des Gran-
deurs B, D, F, prifes auffi enfemble ; Dailleurs, puifque A
efti B, comme Ceftd D ; & que G, & H, font Equi-
.multiples de la premiere & traifiéme, & K, & L, Equimul-
tiples de la feconde & quatriéme ;11 fuir, parle 1. Ax. que
fi Geftégal 1 K, H fera égal d L j ouque fi G furpiffe
K, H furpaffera L ; ou enfin que fi G eft moindre que K,
H fera auffi moindre que L ; Mais puilque C eft 4 D,
comme E eft 2 F, & que H, & I, font Equimultiples de la
premiere & de la troifiéme de ces Grandeurs, & L, & M,
Equimultiples de la feconde & de la quatriéme, H ne
{cauroit aufli eftre égal 4L, que I nefoit égald M ; oubien
H ne fqauroit fur aﬁ'er L, que I ne furpaflc M ; ou enfin
H ne {cauroit elfre moindre que L, que I ne foit auffi
moindre que M ; Par confequent G ne {qauroit eftre égal
4 K, que G, H, I, prifes enfemble , ne foient auffi égalesa K,
L, M, prifes aufli enfemble ; Ou bien G ne fcauroit fur-
pafler K, que G, H,], ne furpaffentK,L, M ; OuenfinG
ne {¢auroit eftre moindre’ que K, que G, H, I, ne foient
moindres que K,L,M ; Mais G, d’une part, & G, H, I,
d’autre part, font Equimultiples de Ia premicre A, & de
latroificme A, C,E, des quatre Grandeurs qu’il s'agit de
prouver eftre Proportionelles ; Comme aunfli K, d’une parr,
& K, L, M, d’autre part, font Equimultiples de la feconce
B, & de laquatriémeB, D, F, de ces quatre Grandeurs ;
D’ou il fuit, par le 2. Ax. qu'elles font proportionelles ; &

ainfi, que comme A eft a Bainfi A, C,E, prifesenfemble,

font a B,D,F, prifes aufli enfemble ; Ce qu'il falloic d¢-
joontrer. _

Ee iij
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PROPOSITION XII%
THEOREME XIIL.

Si Ls premieve Grandesr eff 3 la ficonde ] comme
la troifiéme eft-d la guatriéme ; mais que la troi-

 fiéme ait pins grande Raifon & la quatrieme, que s

 cinquibme &.la fixiéme : Il y aura auffi plus grande:
Raifon de la premiere a la féconde, que de la.cinquiéme :
a la fixiéme. |

premiere A, foit 4 la feconde B, comme la troifiéme C,,
cftila quatriémc D 5 mais que la Raifon»-de_ C, i D, {oit -
plus grande que celle de la cinquiéme E, a la fixiéme F;;
Cela eftant, je dis que A a plus grande Raifon 2 B, .que E .
o’a i F ; Pour le prouver,

ItE fuppofe les fix Grandeurs A, B, C,D{ E, F, & que la

Puifque A, . N .
efti B,com- Gr—t—r——H _ S t
me C, eft a M+ Co—r Er—y- .

D ;',.Il s'en- Br—t Dr— }-_____ﬁ .

fuit, par le_r. Kbttt Lt Mp—— — et~
Ax... quen :
prenant 4 difcretion des Equimultiples de la premiere &
troifiéme Grandeur, & des Equimultiples de la feconde -
& de la quatriéme ; Jamais PEquimultiple de C, ne fur-
paffera PEmultiple de D, que PEquimultiple de A, ne fur-
pafle auffi I'Equimultiple de B ; Mais puifqu'il y'a plus-
grande Raifon de C, 4 D,.que de E, 4 %, fi Fon prend &
ifcretion des Equimultiples- de la premiere & de la troi-
fiéme , & des Equimultiples de la feconde & de la qua-
triéme ; I fe pourra faire que VEquimultiple de C, fur-
paffera ’Equimultiple de D, fans que ’Equimultiple de E,.
furpaffe YEquimultiple de F ; Partantil fe pourra faircaufk:’

e e e s = et ol
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-qu ayant pris. & difcreteny des Equimurviples de &, 8 de E,
(qui*font la premieredz la woificmedes quztrc Gramdeurs
qu'il s’a 1tdeprmwcnneﬂ:n¢5pzs; y& de
mefme des Equimulriples de B, & F,,qm ﬁmtla,ﬁaconde
8tla quatriéme:, itE pourra,, dis:fe, faire que:l'Equintultiple
dk la premiere A, ﬁlrpaﬂéml'Eqmmqupie de la fetomde B,
fans que I'Equimaitiple- de la toifiéme E farpaffe I'Equi-
multiple de lz quatriéme F ; Dot dﬁnt]garle 3. Ax. quil
y aplus grandkRmfmde A,iB, quedeE, 3 F; chu’l&
ﬁ.ﬂmt demontrer.

PROPOSITION XIV.
THEOREME }{I‘V

¥, de quatre Grandenrs Propm:{oueﬂe: la premiere oft
plus grande que la. mtjiem la féconde fera auffs

plns grande que bgwrma,ﬁEgdeﬁMm
- dre moindye.

E fuppofe-que les quatre: Grandcms A, B, C, D, foiegt
proportionelles & remierement que la premiere A,
oit plus grande 2 treiféme € ; Cela
; eﬁant je dis que Ia fecondc B, eft aufi plus _
. grande que la quatriéme D ; Pour le prouver. | I
ue A, eft plus-grand' que €, il yaplus | | ‘
mndellalfbndem,ik edBG dBypar | | |
ﬁsl’ro OflaRai(on AasB,e.{’o]z,,
mefme que cclle de C,d D, par Suppofition,
"1y a donc auffi plus gr:mde Raifon de € a.l I I I
D, quede C,3iB ; Btpa.rtanr,yar lazo.Prop. A B C D
D fera plus eucquc B, ou B plus grand que
D-; Ce quil falloic démontrer.
je fuppefe en fecond lieu, que de ces quatre Grmdeun
proportionelies &, B, C,D, T premicre A, foit égale d la
troifiéme C ; Ccla eﬁane jedis quela feconde B, eikanﬂl
:gale A la quaméme D, Pour le prouver,.

. - &
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Puifque A, eft égal 4 C, il y 2 mefmeRai- .
fon de A, 2 B, que de C,4 B, parlag.Prop. '
Qr la Raifon de A, a B, eft la mefme que
celle de C54 D ; Il y a2 donc aufli mefme
Raifon de C, & D, que de C, 4 B ; Et par-
tant par la 9. Prop. les Grandeurs B, &
D, font égales ; Ce qu’il falloitdémontrer, :
Je fuppofe enfin que de ces quatre Grandeurs. 5 5 ¢ p
proportionelles A, B, C, D, la premiere A,

-{oit moindre que la troifiéme C ; Cela eftant, je dis.que
la feconde B, eft aufli moindre que la quatricme D ; Pour:
le prouver. '

Puifque A, eft moindre que C, il y aura-
moindre Raifon de A, a B, que de é, i B, 1
par la 8. Prop. Or ka Raifonde A, a B, eft la. ]

B

mefme que cclle de C,4 D ;5 Ily aura donc
auffi moindre Raifon de C, 4 D, que de C, &
B ; Et partant par la 10. Prop. Bferamoindre
que D; Qui eft tout ce qu’il fallqit démontrer. A [

.
C. D

PROPOSITION XV.
THEOREME XV.

Si deux Grandeurs [font Equimsltiples de deux autyes.
Grandeuss , elles feront entr'elles comme les Gran-
deurs dont elles font Equimultiples.

E fuppofe que les deux Grandeurs AB, DE, foient Equi-
Imultiples des. deux autres Grandeurs C, & F ; Sgavoir
B, Equimultiple de C, & DE, Equimultiple de F ; Cela
eftant, jedis que AB,eft 4 DE, comme C, eFt a F; Pourle
rouver, ‘ -
Puifque AB, & DE, font Equimultiples de C, & de F;
Il y adans AB, autant de Partes égakes 4 C, qu'il y en a
dans DE, d’¢galesd F ; Donc, par la 7. Prop. la premiere
' ' des
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des Patties de AB 4 mefme Raifon i la premiere de DE,
zue la feconde de AB i la feconde de DE, & que la troi-

¢me 4 la troifiéme,. & ainfi de fuite, s’il _
en a, & certe Raifon eft la mefme que ccll- 3
de C 4 F ; Deplus, puifquenous avons-dans |- ..
AB plufieurs Grandeurs qui font toutes en |. ET
mefme Raifon i autant d’autres-dans DE ; Il
senfuit par la 12. Prop. que toutes les Parties: | |- 1 ut:
de AB prifes enfemble, font a toutes les Par.. ,
ties de DE ‘Prifcs aufli enfemble (‘ce quieftla. | |
mefmg chofe quela Toute' AB eftdlaTouwte A ¢ F D
DE ) comme une feule Partie de AB, .eftdune:
feule Partie de DE ;- Or une feule Partie de AB, 2 eftd’
montrée eftred une feule Partie de DE, comme C eftiF;.
Partant AB eft 4 DE, comme.C eft 4 F; Ce qu'il falloit:
démontrer.. ' ‘

PRAPOSITION XVL
THEOR EME XVL

fe
f.\

'S5 quatre Grandeurs font proportionelles , elles le férone:
encore en Raifon Alterxe.

IE fuppofe que A fOit.i' B, comme Ceft 3 D Cela:
' eftant, je dis que ces Grandeurs font encore proror—-

tionelles en Raifon alterne ; Ceft 4 dire que A eft i C,,
comme B eft 2 D ; Pour le Prouver..

Prenez des Equi- '
multiples telles qu’il E-———— @——dt—"
vous plaira de A & A— Cr—
de B; comme par Bt Dr—
exemple E, & F; Fo———' Hr——t—im—t”

Prenez encore des :
Equimultiples telles auff ?u’il vous plaira de C, & de D;,
comme G & H ; Cela polé..

-
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Il s’enfuit par la. Prop. precedente , que E eft a F, com:
me Aefta B, & queGeft iH, comme Cefta D ;Or
par la Suppofition, ‘A eft 3 B, comme C eft.d D ; Parrant
par la i Prop.Eeft

i F, comme G eft E' + -+ Q@ . t—d
E‘l H 35 '_D’Oil 1] 'ﬁl.lt A . Cr——— ‘
par la 14. Prop. que Bt— D

fi E cft plus grand Fee——t——r HiF——t—i={"
que G, F fesa.glus
grandque H ;'8i E al, Egal ; Si'Moindre, Moindre ;Or
eft-ilque E, & F,:font les Equimultiples de la premiere
& de la troifiéme -des quatre ‘Grandeurs qu'il $'agic de
prouver eftre proportionelles ; & que G & H font les
Equimuln‘ples de la feconde & dela quatrieme ; Donc par
le 2. Ax. ces quatre Grandeurs font proportionelles ; Et
ainfi il y 2 mefme'Raifon de A3a C,que de Ba D ; Ce
.quil falloit démontrer. ‘

PROPOSITION XVII
THEOREME XVIL
i des Grandeurs compofées font proportionelles , en
dtvifang elles /{;'m auffi proportienelles. '

J E fuppofe que AB eft 4 BC, comme DE y;
f et 2 EF ; Cela eftant  je dis qu'en divi- [

ant elles feront encore proportionelles ; c’eft e
- dire qu'il y auramefmeRaifon de ACACB, 1 T
que de DF a FE ; Pourle prouver. Lr 1

Prenez 4 difcretion les Grandeurs GH, & + 1

IK Equimultiples de AC, & de DF ; Puis y T
prencz HL, & KM, Equimultiples de CB, | o K
& de FE, & autant Multiples de ces Gran- | 7 g
deurs que GH, & IK, lefontde AC, & de | ¢
DF ; Prenez derechef 4 difcretion LN, & Ey
MO, Equimultiples de CB, & de FE ; Cela

' J

pofe. 1
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P'uifque GH, & HL, font Equimultiples de AC, & de
CB ; Il s’enfuit par la 1.'Prop. que GL fera autant Multi-
ple de AB, que GH left de AC ; Or GH eft autansMul-
tiple de AC, que IK l'eft-de DF ; Done GL eft aurant
Nfultiple de AB, que IK left de DF ; Dilleurs, IK & KM -
font Equimultiples de DF, & de FE, donc. par la 1. Prop.
autant que IK eft Multi‘Ple de DF, autant IM eft Mulri.
ple de DE ; Et par confequent GL & IM s’enfuivent Equi-
multiples de AB, & de DE, qui font la premiere & la troi-
fiéme des quatre Grandeurs qui font fuppofées proportio-
nelles ; Deplus HL, confiderée comme premiere Gran-
deur , eft autant Multiple de CB feconde , que KM troi:
ficme, l'eft de FE quatriéme ; Et LN, cinquiéme Gran:
dcur, eft autant Multiple de CB feconde ; que MO, fixiéme
Grandeur, left de FE quatriéme ; Partant par la feconde
Prop. HN, fera autant Muldple de CB;que KO left de
FE ; ceft A dire que HN, & KO, font encore Equimulci-
ples de la feconde & dela quatriéme Grandeurdes quatre
que nous avons fuppofé- eftre. Proporrionelles ; Ainfi par-
le 1. Ax. fi-GL eft égale a HN:; IM fera ¢gale 4 KO ; Si
GL, furpaffe HN-; IM, furpaffera KO ; & fi GL eft moin-
dre que HN ; IM, {cra moindre que KO ; Ceft pourquoy.
en retranchant- des deux: Grandeurs GL, & HN, la Partie
HL, qui-leur eft commune ; & des. deux -Grandeurs IM;
& KO, la Partie KM, qui leur eft aufli commune ; I fera
encore vray de dire que fi GH eft égale 2 LN, IK fera
égale 2 MO ; $i GH furpaffe LN, IK furpaflfera MO ; Ec
fi GH eft moindre que LN, 1K fera ioindre que MO,
Mais GH, & IK, font les Equimultiples dé la premiere
AC, & de la troifiéme DF, des quatre Grandeurs qu'il
sagit de prouver eftre proportionelles, & LN, & MO, .
font auffi les Equimultiples de la feconde CB, & de laqua-
triéme FE ; Donc par le fecond Axiome, ces quatre Gran-
deurs font proportionelles ; Et ainfiil y a mefme Raifon -
de AC a CB, que de DF a FE ; Ce qu'il falloit démon-
trer..

Efif
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PROPOSITION XVIIL,
THEOREME XVIIL

§i des Grandewrs divifées Jous proportionelles ; ev
compofans elles [eront encore proportionelles.

YE fuppofe que la Grandeur AB, foit ila c
Grancfeur BC, comme la Grandeur DE eft | . T
i la Grandeur EF ; Cela eftant, je dis quen [; l@
compofant ces Grandeurs feront encore pro- TE
ortionelles, c’eft A dire, que comme AC fera
E BC, ainfi DF ferad EF.
Car fi cela n'eftoit, il faudroit -que AC fuft
2 BC, comme DF eft 4 une autre Grandeur
que EF ; Pofons, fivous voulez, que cette au-
tre Grandeur foit GF, auquel cas par la Prop. preeedente ;
Il s'enfuivroit en divifant que comme AB eft 2 BC, ainfi
DG feroit 3 &F ; Mais comme AB eft 3 BC, ainfi DEeft
A EF, par fuppofition ; Partant par la 11, Prop. DG feroit
A GF, comme DE eft 4 EF ; Or DG, quieft ]a premiere
de ces quatre Grandeurs, eft plus de que la troifiéme
DE ; Donc par la 14. Prop. la feconde GF feroit plus
grande que la quatriéme EF, & ainfi la Partie feroit plus
grande que le Tour, ce qui eft impoffible ; Il eft doncim-
poflible que comme AC eft 4 BC, ainfi DF foit 4 une au-
tre que EF ; Et partant AC eft 3 BC, comme DF eft §
EF; Ce qu’ﬂ falloit démontrer,

8 i
]
x
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PROPOSITION XIX
THE OREME XIX.

i le Tous eff an Tont, commele Retyanché a8 Retranché N
le Refie féra auffi an Refte , comme le Tont
eff aun Tous.

E fuppofe que le Tout AB foit A ¢ =

auTout DE, comme le Retran- " ' -
ché AC eft au Retranché¢ DF; D F E
Cela eftant , je dis que le Refte ' -
CB eft au Refte FE, comme le
“Tout AB eft au Tout DE ; Pour le prouver.

Puifque AB eft 4 DE, comme AC eft 4 DF, en Raifon
alterne AB fera 4 AC, comme DE eft 4 DF, par la 16.
P‘roq; Et en divifane CB fera 4 AC, comme FE efta DF;
Par la 17. Prop. & derechef en Raifon alterne CB fera 3
FE,comme AC eftd DF ; Or AC eft 4 DF,comme AB eft
4 DE, par fuppofition ; Donc CB eft 4 FE,comme AB eft
& DE ; Evamfi, fi le Tout &c. Cequ'il falloit démontrer.

Remérqm;

On démontre icy la verité de cette maniere de conclure,
ue nous avons cy-devant appellée par converfionde Rai.
Em. Suppofons par exemple, que AB eft 4 CB, comme
DE eft 4 FE ; Cela eftant, je dis par converfion de Rai-
fon que AB fera 3 AC, comme DE eft 4 DF ; Car puif~
ue AB eft 2 CB, comme DE eft 4 FE, en divifant AC
era 2 CB, comme DF eft 4 FE ; Et en Raifon inverfe CB
fera a AC, comme FE eft 3 DF ; Et derechef en com.-
ofant AB fera 4 AC, comme DE eft 2 DF ; Ce quiil
Falloit d¢émeontrer, |

~—
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PROPOSITION XX, '
THEOREME XX.

Si trots Grandewrs d'une pare , € trois dune autre}.
prifés deux d denx en Proportion ordonnée, [ont ew
mefme Raifon, €& qu'en Raifon égale la premiere dune
past foit plus grande que la troifiéme , la premierede
Lautye part [era anffi plus grande que la trotfieme ; fe-
égale, égale ; i moindre , moindre. :

JE fuppofe que les trois Grandeurs

A, B, C, d'une part, & les trois D, :

, F, d’autre pare, foient proportionel.
les en: proportion ordonnée ; cleft 4 ] , I
dire, que A foit 4 B, comme D eft d .

E, & que Bfoit4C, comme Eefta # ® ¢ ¥
F; Celaeftant, je dis premierement
que fi A eft plus grand C, D fera auffi plus grand que F; .
Pour le prouver. ' :

. Puifque A eft plus grand que C, .il'y aura plus grandé
Raifon de A 4 B, que de C a B, par la8.Prop. Orla Rai--
fon de D 2 E, eft la mefme que celle de A 2 B, Il y aura
done plus grande Raifon de D 2 E, que de Ca B ; Mais.

uifque B eft a C, comme E eft & F, en Raifon Inverfe,
{:1 Raifon de C a B, eft la mefme que cellede F2E ; Ily
a donc plus grande Raifon de DA E, que de F i E Kt
partant par la 1o0. Prop. D fera plus grand que F ; Ce quiil
falloit démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu que A foit égal & C ; Cela:
eftant, je dis que D fera égal 4 F.

Car puifque A eft €gal a C,.il y aura mefine Raifon de-
A i B,que de C a B ; Orla Raifonde A i B, eft laméme
quede D 4 E ; Donc il y aura mefme Raifon de D a E, -
que de Ca B ; Mais puifque Beft 4 C, comme E eft aF;,

2 E &
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’En Raifon Inverfe C eftauflii B, com- "
-me F eft 4 E § Ily a doncmefme Rai-
qfonde D AE, quede F i E ; Etpar-
-tant par la 9. Prop. D fera égald F; .
Ce qu'il falloit démontrer. ’
Je fuppofe enfin que A foit moindre

~que C ; Cela eftant, je disque. Dfera 4 B € D E
.moindre que F. ' o .

‘Car puifque A eft moindre que C, il y aura une moin-
.dre Raifon de A 4 B, que de C a B, |
.paria 8. Prop. Or la Raifon de A aB,
-eft la mefme que celle de D 4 E ; il .
ya doncune moindre Raifonde D 1 E, oo
.que de C 2 B ; Mais puifque B eft 4
:g l.‘c‘ortllme E eft :‘t{F, En lfl_lai{(ii)en cI:n; |
-verfe il y aura mefme Raifon @ ‘
jB,qued);FéEiIlyadoncunekxc D E
moindre Raifon de D 4 E, quede Fa E ; Et partant par
1a 10. Prop. D fera moindre que F ; Ce qu'il falloic gg-
 gaoptrer. -
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/ PROPOSITION X‘X’*
THEOREME XXIL

3i trois Grandeurs d'une part, & trois d'uneautre, pri-
[és deux & deux em Proportion troublée , fomt en
mefine Ruifon , € quw'en Raifon égale la premiere
d'une part foit plus grande que-la troifiéme , la pre:
micre de-Lastre part [éra anlfi plusgrande que la troi--
Jéme ; [ Egale, égale ; fi Moindre , moindre.

E fuppofe que lIes- trois Grandeurs.
;A, B; C, dune part, & les trois D,,
,F,d’dutre part, foient proportionel- : ,
lesen Proportion troublée ; c'éfta dire; e
que A foita B, comme Eeft 3 F, & | |. |: :
quti B foir 4 gl, comme D eft 3E ;- | ’;
Cela eftant  je dis premierement | que )
fi A eft plus ~érand Elue C,.D ﬁ:raa?xﬂi; ABC DEE
plus grand que F ; Pour le prouver..

Puifque A eft phss . grand que C, il y aura plus grande
Raifonde A a-B, que de Ca B ; Or la Raifon de A i B;.
eft la mefmé que celle de E 4 F I y aura donc plus grande-
Raifon de E 4 F, que de C a2 B ; Mais puifque Beftd C,.
gomme D eft 2 E ; En Raifon Inverfe B-eft i D, comme
Ceftd B, Il yaurd donc plus grande” Raifon de*E 3 F,.
que de E 4 D ;. Et partant par la 10. Prop. D fera plus
grande que F ; Ce qu'il falloit-démontrer..
~ Par un femblable raifonnement on montrera que fi A.
eft €gal 3’ C, Dferaégal 4 F ; Et que fi A eft moindre:

ue C, D fera aufli moindre queF ; Si donc trois Grandeurs-

une part &c. Ce quil falloit démontrer. .

PROP.
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PROPOSITION XX1I. '

THEOREME XXIIL

Ji tant de Grandeurs que Lon woudra d'une pare, &
sutant d une antre, prifés dewx d deux en proportion
ardonnée, font en mefme Raifon, en Raifon égale, elles.
[érons proportionelles..

E fuppofe d’une part trois Grandeurs, comme A, B, C,..
A & d’autre part troisautres Grandeurs , comme D, E, F, .
tellément difpofées que A foitd B, comme D eft 1 E ; &
B4 C, comme E 4 F; Cela eftant, je dis qu'en Raifon
~ €gale il y aura mefme. Raifon de A i C, quede D 4 F;;
Pour le prouver.. o
Prenez 4 difcretion G, & H, Equi--
multiplesde A, & de D ; Puis [ & K,- 1 [
o

a}

Equimultiplesde B, & deE ; Etenfin
L &M, Equimultiplesde C & de F;

Cela pofé. A'ABCN ][)
i

BI—t

i

L
" Puifque A eft i B, comme D eft ¥
E, & ?]ue G & Hfont Equimultiples G Il M
de la premiere & de la troifieme, & I,
& K, Equimultiples de la feconde & |
- dela quatriéme ; Ils'enfuic par la 4. .
Prop.que Geft al,comme Heft & | 1 |-
K ; De mefme , puifque Beft'4 C. | | {
comme E eftdF, & que I & K,font:| 7
Equimultiples dela premiere &dela.*
troifiéme, & L & M, Equimultiples de la feconde & dé Ia:
quatriéme ; Il s’enfuic aufli par-la quatriéme Prop. que I
eft 4 L, comme K eft 4 M ; Si bien que nous avons d’una
part trois Grandeurs G, I, L, & dautre part trois autres:
Grandeurs H, K, M, lefquelles prifes deux'a deux en Pro--
. portion ordonnée font proportionelles ; Partant par la 10.. -

g?op, fi G eft plus grand que L, H fera auffi plus grand.:

Gg.

4

L -

FNERE-

[

-4
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que M ; Si Geft égal 3 L, H fera auffi égald M ; Etfi
‘G eft moindre que L, H fera aufli moindre que M ; Mais
G, & H, font les Equimultiples de la premiere, & de la
troifiéme des quatre Grandeurs qu'il sagic de-prouver eftre
roportionelles ; Et L, & M, fontaufi '
es Equimulﬁples de la feconde & de
la quatriéme; Donc parle 2. Ax.ces 1
.quatreGrandeurs{ont proportionelles;
& ainfi il y amefme RaifondeAd C, I | I
.que de D4 F ; Cequ'ilfalloit démon- ABCN DE F
rer. GIL HKM
Maintenant, il y avoit plusdetrois ( W
‘Grandeurs dechaque cofté, & que |
par exemple, il y enedr quatred’'une | | ¢
part-& quatre d’'uné autre, enforte que
Cfufta N, commeF eftaO, on prou- &
veroit aifément, enfuitedecequivient | -+ |
d’eftre démontré de trois Grandenrs, 1 :
que A feroit 3 N, commeD feroit 4
O ; Car ne confiderant point la feconde Grandear depare
ny d’autre , Et fuppofant, comme il vient d’eftre prouvé,
que A cft 2 C,comme D eft 4 F, & que Ceft 4 N, com-
me F eft 1 O § Comme il n’y aureit plus alors que trois
Grandeurs de chaque cofté, il s’enfuivroit que A feroitd
N, comme D feroit 4 O ; Donc fi tant de Grandeurs que
Pon voudra d’'une part, & autant d'une autre, prifes deux
A deux {ont en mefme Raifon, en Raifon égale, ¢llesferong
fxoyortioncues ; Ce qul falloit démontrer. '

7

o

4
“rN

4
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PROPOSITION XXIII.
THEOREME XXIIL

Sisrois Grandeurs d'une part, & trois dune ausre, pri:
~ [és deux o deux en Propartion tromblée , [ont en

mefme Raifon , en Raifcn égale, elles firont pro-
. portionelles. _

E fuppofe que les trois Grandeurs A, -
B, C, d'une part, & les trois D, E, F,
a’autre part , {oient proportionelles, en
proportion troublée ; Ceft 4 dire que C
A foit 2 B, comme Eefta F; & que B’ K
foit 2 C, commeD cft 4 E ; Celaeftant,
je dis quen Raifon égale, il y aura mé- I

‘\g‘"jr

me Raifonde AaC, quede D a F;Pour |
le prouver.. ]
renez i difcréetion G & I Equimulti-
ples de A, & de D ; & K & M Equi | 1
multiples de C, & de F ; Puis prenez
H autant Multiple de B, que G left de —
A, & L autant Multiple de E, que M:
Left de F. Cela pofé. |
‘Puifque G & H font Equimultiples de A, & de B'; II'
senfuic par la 15. Prop. que G fera 4 H, comme A eftd
B;Or AeftiB,commeEeft 4 F; Donc G fera i H,,
comme E eft 3 F ; Mais puifque L & M font Equimulti-
plesde E & de F, Eefta F, comme L eft 4 M ; Partant
G fera 2 H, comme L eft a M ; Daillears, puifque B eft
4 C, comme D eft 2 E, & que H, & I, ont efté prifes E-
quimulciples de la premiere & de la troifiéme de ces quatre:
Grandeurs, & que K & L, ont efté prifes Equimultiples.
dela feconde & de la quatriéme ; Il s'enfuit par la 4..
- Gg g |




"Si bien que nous avons d’une part trois . e
Grandeurs G, H, K, & d’autre part trois 1T
aatres Grandeurs I, M, lefquelles pri- [ |.

fes deux 4 deux en Proportion troublée A EC D
font proportionelles ; Partant parla 2. ¢ q x
Prop.fiGeft plusgrand que K, I fera plus 1T ]
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Prop. que H eft 4 K, comme I eft 2 L;

rand que M ; Si G eft égal 4 K, I fera - ]
€galaM; Ouenfinfi G eftmoindrequek, | | -
1 fera moindre que M ; Mais G, &I,font | -
les Equimultiples de la premiere & de la
aroificme des quatre Grandeurs quiilsa- | -
git de prouver eftre proportionelles ; &
K & M, font aufli les Equimultiples de -
la feconde & de Ja quatriéme ;" Donc .

ar le 2. Ax. ces quatre Grandeurs fong proportiontlles;

Ce gufil falloit démontrer.,

A p——e
—X —

PROPOSITION XXIV.
THEOREME XXIV.

- &i la premieve Grandesr eft d la féconde, comme La evole

fieme eft & la quatrieme, & lacinquiéme 2 la feconde,

~comme la fixiéme d la quatyiéme ; la Compofée de ls
premiere € de la cinguicme Yferadla Jeconde , comme
la compofee de la troifiéme €5 de la fixiéme féra d
la quarriéme. :

E fuppofe quela premiere Grandeur AB f{oit 4 la feconde
JC, comme la troifiéme. DE eft 4 la quatriéme F | &
ue la cinquiéme BG foit encore a la feconde C, comme
la fixiéme EH eft 2 la quatriéme F ; Cela effant, je dis
que la Grandeur AG, compofée de la premiere & de la
sinquiéme, cft 2 la feconde C, comme la Grandeur DH,
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gompofée de la troifiéme & de la fixiéme,

-¢ft  la quatriéme F ; Pour le prouver. G
Puifque BGeft 4 C, comme EHet iF; | w
En Raifon Inverfe C eft 4 BG, comme F eft 1
4 EH. Maintenant, AB eft 4 C, comme DE {8 <E

eftd Fpar fuppofition ; C eft 4 BG, comme F
eftaEH, comme il vientd'eftre prouvé ; Donc
parlaz2. Prop.en Raifon égale, AB eft &' BG,
comme DE efta EH ; Deplus, en compofant
AGeft 4 BG, comme DH eftd EH ; BG cft ! b
4 C, comme EH efta F,par fuppofition ; Partant ACDF
en Raifon égale AG ¢ft 2 C, commeDH eftd F ; Cequ'il
falloit démontrer. :

PROPOSITION XXV
THEOREME XXV.

Saquatre Grandeuys Jfone ropor:ione]ln, la pius grande
& la plus petite prg’/ec enfémble font plus grandes
que les deux autres prifés as(fi enfemble.

E fuppofe que AB foita CD, comme Eeft p

a F; & que AB foit la plus grande, & par |
confequent F la plus petite ; Cela eftant, je i,
dis que les' Grandeurs AB & F prifes enfem-
ble , font plus grandes que CD & E prifes
auffi enfem[gle ; Pour le prouver.

Retranchez de AB, la Partic AG égale d
E,r& dc' CD, la Partic CH, égale a F;Cela , ¢ g ¢ -
ofé. - :
PLa Toute AB fera 4 la Toute CD, comme la Retran-
chée AG eft 4 la Retranchée CH ; Donc parlarg. Prop,
le Refte GB fera au Refte HD, comme la Toute eft a la
Toute ; Or la Toute ABeft{uppofée plus grandeque CD;
Partant le Refte GB fera au& plus grand é]ue. e Refte

‘ ‘ ' “g 1y

D

H
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HD ; Si donc aux deux Grandeurs égales -
AG & E, on adjoiite les Grandeurs égales B
F & CH ; 1l Scnfuivra que le Tout com- |
pofé de AG, & de F, fera égal auTout com-- {5
pofé de E & de CH ; % {i maintenant on
adjotite 4 ces deux Tous des Grandeurs Iné. .
gales, {civoir GB d'um cofté, & HD del'au.
tre ; Il senfuivra que le Tout compofé de
AB & de F fera plus grand que le Toutcom. ,
pofé de CD,.& de E ; Ce qu'il falloit dé-
montrer..

S

e ey,

1]

O

PROPOSITION XXVL
THEOREME XXVI. -

Sila premiere Grandear a plus graude Raifon ala f¢-
. conde gue latroifiéme & la quatriéme ; En Raifon In-
" werfé tour ancontraire la fécomde anra moindre Rai:
fon & la premiere gue la gmarrieme d.la troificme.
E fuppofe quil y ait  plus grande Rai-
fon dI::PA a‘g, quZ deC%. D‘;gCelaeﬂI:nlt,.,
jedis qu'en Raifon Iuverfe, tout aucontraire

la Raifon de B 4 A, eft moindre que- celle: ‘

de D.d4 C ; Pour le prouver.. J I I
Suppofons qu’il y ait mefme Raifon de E 4 .

B, que de Ca D ; Cela pofe. ABECD

Puifqu’il y a plus grande Raifon de A 4 B, que de C i:
D, par fuppofition, Il y a donc auffi plus grande Raifon
deAaB, que de E aB, & par confequent A eft plfis grand
que E, par la 10.. Prop. Dol il fuit que la Raifon de B4
A, eft moindre que celle de B 4 E, par la 8. Prop. Mais.
puifque par-la Suppofition E et 4 B, comme Ceft 3 D,
en Raifon Inverfe Beft 3 E, comme D a C, Donc la Rai-
fon de Ba A, eft aufli moindre que celle deDa C; Ce
qu'il falloit d¢mentrer. T
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PROPOSITION XXVII

THEOREME XXVIL

Si la premieve Grandeur a plus grande Raifon 4 la fé-
"conde que la troifieme 4 la quatriéme ; En Raifon
Alterne la premiere anra a:f/:j pius grande Raifind
la troificme que la féconde a la quatrieme.
TE fuppofe quiil y ait plus grande Raifon de
A a B, quede Cd D ; Cela eftant, je dis
qu'en Raifon Alterne il y 2 auffi plus grande
Raifon de A3 C, que de B 4 D ; Pour le
Pprouver. - I
__Suppofons qu'il y ait mefme Raifonde E 4 |
B, que de C a D ; Cela pofé. ADECD
Puifqu’ilz a plus grande Raifon de A 4B,
-que de C 4D, par Suppofition, Il y a donc auffi plus
grande Raifonde A 4 B, quede E 4 B 5 Erpar confequent
eft plus grand' que E, par la r0. Prop. D’ou il fuit qu'il
y 2 plus grande Raifon de A 4 C,que deE 4 C; Para 8.
Prop. Mais puifque par la Suppofition E eft 4 B, comme
Cefta D,llcn Raifon Alterne Eeft 4 C, comme B eft 4
D ; Doncil ya auffi plus grande Raifon de A i C, que
. 6eBaD; (Xae qu’il 'éliloit demontrer. 1

el
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PROPOSITION XXVIIIL.
THEOREME XXVII

~ Sila premiere Grandeur o plus grande Raifén. & la fo-
conde, que la troifiéme d la quasriéme ; En compofant
la Compofée de la premicre €. de la feconde aura
auffi plus grande. Raifon a la féconde que la Compo-
[ee de la troifiéme , ¢ de la quatricme naura d la
quarriéme. ,

T E fuppofe quil y aic plus-

§ grande Raifon dc la premiere A — B C
Grandeur AB 4 la feconde BC,. | o
quedelatroifiéme DE, a laqua- G ». = E =

triéme EF ; Cela eftant, je dis- - .
quen compofant il y 2 auffi plus grande Raifon de laToute
AC a-BC, que de.la Toute DF 4 EF ; Pour le prouver.
Suppofons que AB foit 4 BC, comme. GE eft 4 EF;
Cela pofé, | ‘
Puifqu’il ya plus grande Raifon de AB'A BC, (]ue de DE;
a'EF, par Suppofition ; il y a donc auffi plus grande
Raifon de GE a EF, que de DE a EF ; & par confequent
GE eft plus grand que DE ; Mais puifque par la Suppofi-
tion AB eft 4 BC, comme. GE eft 4 EF ; en compofane.
AC eft 4 BC, comme GF eft 4 EF ; Mais puifque GF eft:
plus grand que DF, il y a plus grande Raifonde GFAEF, .
ue de DF a EF, par la8.Prop. Doncily aauffi plus graa-
de Raifon de AC 3 BC, quede DF, 2 EF ; Ce qu’il falloit.
démontrer, . v

G4
a9

- PROPY
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PROPOSITION XXIX.
THEOREME XXIX.

5i'la (ompofee de la premiere ¢ de la feconde a plus.
grande Raifon d la feconde , que la (ompofée de In
troifiéme € de la quatriéme n'a @ la quatviéme ; En-
divifant , la premiere aura auffi plus grande Raifin &
la feconde, que la troifiéme a la quatriéme.

E fuppofe ces quatre Grandeurs-

AB premiere, BC feconde, DE .
roifiéme , EF quatriéme, & quily A G B C
ait plus grande Raifon de la Com- —_
poféede la premiere & de lafeconde,. © °~ E  F
fcavoir AC, a'la feconde BC, que.
de la Compofée de la troifiéme & de la quatriéme, fca_.
voir DF, 4 la quatriéme EF ; Cela eftant, je dis qu'endi--
vifant il y a-aufli plus grande Raifon de ABa BC,. que de:
DE 4 EF ; Pour le prouver.

Suppofons que GC foit 4 BC, comme DF eft 4 EF ;.
Cela Fofé. |

Puifqu’il y 2 plus grande Raifon de AC 4 BC, que de
DF a %F, par Suppofition, Ily a donc aufli plus grande
Raifon de AC #BC, que de GCABC ; Et par confequent
AC eft plus grand que GC, par la 10. Prop. Oftant donc
de ces deux Grandeurs Inégales BC, qui leur eft commun,
le Refte AB fera plus grancf que le Refte GB'; Et parcon.
fequent il y a plus grande Raifon de ABd BC, quede GB
i BC, par la 8. Prop. Mais lgui(que'par Suppofition GC:
eft 2 BC, comme DF eft 4 EF, en divifant GB eft i BC,,
comme DE eft 4 EF ; Doncil y a auffi plus grande Rai-
fon de AB 4 BC, que de DE 4 EF § Ce quil falloit dé-.
montrer, '

; ¢ Hh
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PROPOSITION XXX
THEOREME XXX.

S la Compofee de la premiere ¢ de la féconde a plus
grande Raifon & la feconde, que la (ompofée de la
sroificme € de la gquasriéme n'a 4 la quatrieme ; Pay
converfion de Raifon tows aucontraire, la (ompofee
de la premiere ¢ ds la féconde anra moindre Raifox
a la premiere , que la (ompofée de la troifiéme € de

la quasriéme n aura & la troifiéme.

E fuppofe ces quatre Grandeurs | —

AB premiere, BC feconde, DE A =~ B C
troifiéme, EF quatriéme, & quil y | , _ .
ait plus grande Raifon de la Com. D ' E ~©

poféedelapremicre & delafeconde .

.Fg(:woir AC i la feconde BC ; que de la Compofée de Iz
troifiéme & de la quatriéme , fcavoir DF, 4 la quatriéme
EF ; Cela eftant, je dis que par converfion de Raifon,
A C aura moindre Raifon 4 AB, que DF n’aura 3 DE ; Pour
le prouver.

Puifque par Suppofition, il y a plus grande Raifon
de AC 2 BC, que de DF 4 EF ; en divifant, il y a auffi
plus grande Raifon de AB.2 BC, que de DEA EF ; parla
19. ProF. Par confequent en Raifon Inverfe, il y a moin-
dre Raifon de BC a AB, quede EF a4 DE, parla26. Prop.
Et partant en compofant, il y a aufli umoindre Raifon de
AC3a AB, que de DFADE; Cequ'ilfalloit démontrer.

e
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PROPOSITION XXXI
THEOREME XXXIL

S'ily a trois Grandenrs dun coffé € trois dun autre .
¢ qu'ily ait plus grande Raifon de la premiere  Is
Seconde , & de la féconde & la troificme dune pare,
que de la premiere 3 la féconde ', @ de la feconde 2
la troifiéme de Lautre pare ; en Raifon égale , il y:
anra auffi plus grande de la premiere a la troifiéme
dune pare , que de la premiere & la troifiéme de 'an.
tre part.

E fuppofe d’une part trois Grandeurs, _

comme A, B, C, & d’autre part trois au.-
tres Grandeurs comimne D, E, F; & quily |
ait plus grande Raifon de A 2 B, que de |
DiE; &deBaiC,quede Ea F; Cela
eftant, je dis quen Raifon €gale, il y aaufli
%lus grande Raifonde A 4 C, que de D 4.

3 Pour le prouver..

Suppofons que G foit 4 C, comme E eft.
i F; Cela pofé. _ -

Puifquil y a plus grande Raifon de B4 T }

rt
=

L ———t

ek ¥
L -

C, que de E 4 F, par fuppofition, il ya |
donc auffi plus grande Raifon de Ba C,.
que de G4 C ; Er par confequent B eft |
plus grand que G, par la 10.. Prop. Donc. L
par la 8. Prop. il y a plus grande Raifon: B
de A a'G, que de A 4 B ; Mais par la Suppofition, il'y
a plus grande Raifon de A4 B, que-D 4 E; Donc 4 plus.
grte Raifon, il y a plus grande Raifon de A 4 G, quede
a E. ‘
- Suppofons maintenant que H foit 4 G, coml;ne Deftd
Hh ij
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E ; Il y aura donc auffi plus grande Rai- _
fon de A'd G, que de Ha G, & par con-
fequent A eft plus grand que H, parla 10. |
Prop. D'ou il fuit, quil y a plus grande | -,
Rafon de A 4 C, quede Ha C, par Ia :
8. Prop. Mais puifque par Suppofition, 1 | |
Deft A€, commeHeftd Gy & queEelt | L

i F, comme G eft 4 C, en Raifon €gale, A B C 6 H
H eft 4 C, comme D eft 4 F, par fla... PE F
Prop. Donc il y a auffi plus grande Raifon

deAd C,quede DaF ; Cequilfalloic 7 f ‘

démontrer.

PROPOSITION XXXIIL
THEOREME XXXIL

&'ily a trois Grandeuys d'un cofté €8 trois dun autre,
¢ quil y ait plus grande Raifon de Iy premiere 4 ks
Seconde, ¢ de la feconde & la troifiéme dune pare,
que de Is feconde a la troifieme, &8 de la premiere ils
JSéconde de I autre part, enRaifonégale, il y aura anffi
plus grande Raifon de la premiere 4 la troificme d'une
pare, que de lapremicre & la sroifiéme de Lautre part.

Y E fuppofe dune part trois Grandeurs comme A, B, C,
I & d’autre part, trois awtres Grandeurscomme D, E, F;
& qu’il y ait plus grande Raifonde A 4 B,que de E 4 F,
& deB 3 C, quede D AE ; Cela eftant, je dis qu'en Rai.
fon égale, il y a auffi plus grande Raifon de A 4 C, que
de D 4 F; Pour le prouver.

Suppofons que G foit 2 C, commeD eft 4 E ; Celapofé,
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Puifqu'il y 2 plus grande Raifon de B i
‘C, que D 4 E, parfuppofition, il y a donc ['
auffi plus grande Raifon de B 4 C, que
.de Ga C; & par confequent B eft plus |

rand que G, par la 10. Prop. Donc par
a2 8, Prop. Il y a plus grande Raifon de | 7
AiG,que deA :ilg; ais par la Suppo-
fition, il y a plus grande Raifon de A aB, [ T
que de E 4 F, donc 4 plus forte raifon, il
' E a plus grande Raifon de A 4 G, que de
aF

-

m'-"—r—f—‘
= Rr—t———p [

—ig >
e

Suppofons maintenant que H foit 4 G,
comme Eeft 4 F ; Il y aura donc auffiplus -
rande Raifon de A4 G,quede Hi G
t par confequent A eft Flus grand que | |
H, par la 10. Prop. D’on il fuit, qu'il y a
plus grande Raifon de A4 C,que de H | *
a C, par la 8. Prop. Mais puis que par
Suppofition D eft 4 E, comme G eft 4 -
C,&c}ucEeﬂ; A F, comme Heft 4 G,
en Raifon €gale Heft 4 C,comme D eft a F, par la 2.
. Prop. Donc il y a aufli plus grande Raifon de A 4 C, que:
deD i F ; Ce qu'il falloit démontrer.

bt T () b

PROPOSITION XXXIII
THEOREME XXXIIL

Siya plds grasde Rasfon du Tout au Tout , que du
Retvanché as Retranché , il y aura auffi plus grande
Raifon du Refle au Refte, que du Tosus aw Tout,

E fuppofe qu'il y aic plus R e S
grancfep Raifon de la Toute > E B
AB 4 la Toute CD, que de la ———+——

Retranchée AE 4 la Retranchée
Hh iij
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CF ; Cela eftant, je dis qu'il y a auffi plus grande Raifon
du Refte EB au Refte ED, que de la Toute AB 4 laToute
CD, Pour le prouver.. |

Puifqu’il y a plus grande Raifon de AB 4 CD, que de
AE a CF, par fuppofition, donc en Raifon alterne,
Il 'y a aufli plus grande Raifon de AB 4 AE, que de CD
a CF, par la 27. Prop. Et par converfion de Raifon tout
aucontraire, il y 2 moindre Raifon de AB 4 EB, quede
CD i FD, par la 30. Prop. Donc en Raifon alterne, ilya
aufli moindre Raifon de AB 4 CD, que de EB a FD, ou:
pour parler en d’autres termes, Il y a plus grande Raifon
de EB 4 FD, ceft a dire du Refte au Refte, que de ABa
CD, c’ft 4 dire du Tout au Tout ; Ce qu’il falloit dé--
montrer. :

PROPOSITION XXXIV.
THEOREME XXXIV..

Sl y a tant de Grandeurs que on wondya dun coftées
autant d'un autre , & quwily ais plus grande Raifon
de la premiere d'une pars, & I premiere de lantre
pare , que de la feconde & la féconde ; Et auffi plus
grasde Raifon de la féconde a" la feconde, que de la
troifiéme & la sroifiéme , @ ainfi de fuite ; la Com-
pojce de toutes les Grandears d'un coffé , anra plus
grande Raifin & la Compofée de toutes les Grandeuts
de l'antre, que ( la premicre eftant Retvanchee de part.
¢ d'autre) le Refte nanra au Reffe ; Maiselle aurs
moindre Raifon que la premieve a la premiere ; @)
plus grande Raifon que la derniere a la deyuiere.

E fuppofe d'une part trois Grandeurs comme A, B, C,.
J&c d’autre part, wois autres Grandeurs cgmune D, E, F,.
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‘& quil y ait plus grande Raifonde A a D, quede Ba E;
& encore plus grande Raifon de BAE,quedeC4 F ; Cela
eftant, je dis que la compofée de ABC, a plus grande
Raifon 4 la Compofée de DEF, que le Refte BC n'a au
Refte EF ; mais qu'clle a moindre Raifon que A n’a a
D ; Et plus grande Raifon que Cn’a & F ; Pourle prouver.

Puifqu’il y a plus gran.

de Raifon de A4 D, que A

D —
de B 4 E, par Suppofi- B L.
tdon ; Donc en Raifon ¢ F

alterne, il y a auffi plus :
rande Raifon de A a B, que de D a E, par la »7. Prop.
t en compofant, il y a auffi plus grande Raifon de AB
pris enfemble 4 B, que de DE pris enfemble 4 E, parla
28. Prop. Et derechef en Raifon alterne, il yaencore plus
rande Raifon de Ia Toute AB 4 la Toute DE, que de B
4 E ; Et puifqu’il y 2 plus grande Raifon de la Toute AB
i la Toute D%, que de la Retranchée B 4 la Retranchée
E ; Il y a par confequent auffi plus grande Raifon de la
Reftante A i la Reftante D, quedelaToute AB 4 laToute
DE,-par la Propofition precedente ; Par la mefine Raifon,
il y a auffi plus grande Raifon de B 4 E, que de la Toute
BC i la Toute EF ; Donc 3 plus forte Raifon, il y 2 auff
lus grande Raifon de A 4 D, quede la Toute BCala
oute EF ; & en Raifon alterne, il y a plus grande Rai.
fon de A 4 la Toute BC, que de D 4 la Toute EF ; Et
en compofant, il y a aufli plus grande Raifon de la Toute
ABC au Refte BC, que de Ja Toure DEF au Refte EF,
par la 28. Prop. Enfin en Raifonalttrne,, il y 2 plus grande
Raifon de la Toute ABC i la Toute PEF, que du Refte
BC au Refte EF ; Ce qu'il falloir premierement démon-
trer.
Je dis enfecond lieu, qu’il yathoindre Raifon de laToute
ABC  la Toute DEF, que de A i D ; Pour le prouver.
Puifqu’il y a plus grande Raifon de la Toute ABC i la
Toute DEF, que de la Retranchée BC 4 la Retranchée
EF ; Par confequent, il y a auffi plus grande Railon de la
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Reftante A 4 la Reftante D, que dela Toute ABC 3 Is
Toute DEF, par 12 Prop. precedente ; Ce quiil falloit dé-
montrer.

J2 dis en troifiéme lieu, quil y a plus grande Raifon de
la Toute ABC a la Toute DEF, que de Cd F ; Pour le

prouver.

Puifqu’il y a plus gran-
de Raifon Xe B 4E, que A— — P —
de C 4 F, par Suppofi- B—""— E—

tion, Donc en Raifon al- € Fr—
terne , il y a aufli Plus '
grande Raifonde B 4 C, que de E 4 F, par la 27. Prop..
Et en compofant, il y a plus grande Raifon de la Toute:
BC i C, que de la Toute EF a F, par la18. Prop. Donc
derechef en Raifon alterne, il y a ‘plus grande Raifon de
la Toute BC a la Toute EF, que de C & F ; Maisil aefté
rouvé qu’il y a plus grande Raifon de la’ Toure ABC .
a Toute DEF, que de BC 4 EF, Donc 4 plus forte raifon,.
il y a plus grande Raifon dz la Toute ABC 4 la Toute
DI{F, que de C i F ; Ce qu'il falloit encore démontrer.
Que s'il y avoit quatre ou plufieurs Grandeurs de part &.
d'autre, on prouveroit 2ifément la mefme chofe en fnivant:
k mefme voye. .

LIVRE
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~ DES |
ELEMENS DE GEOMETRIE:

DEFINITIO NGS..

. [E g Es Figures Semblables, font cellés qui ont -

les Angles égaux - -chacun au fien ; & les

coftez allentour des-Angles égaux ., propor-

5 tionnaux, - _ :

Ainfi, fuppofé que dansles deux. Triangles -
ABC, DEF, I'Angle Afoitegal
a I'Angle D, DAngle B i
PAngle E, & I'Angle Ca PAn.
E, Et dailleurs que AB foic 4

"AC, comme DE 4 DF ; que
AC foit 2 CB,.comme DF 4
a2 FE ; & que ABfoitda BC,.
comme DE eft & EF ; ces deux:
Triangles feront femblables.” | L

2. Les Figures Réciproques, .B ~ CE
font celles qui ont les Coftez . _
allentour des Angles égaux , tellement Proportionnaux,.
que le P;-em.ier & quau'ic'me terme de Ia Pro&)?mon fe.
. 1.

A
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. trouvent dans l'une, & le fecond & troifiéme fe trouvent

“dans Iautre. .
Ainfi, les Parallelogrammes ABCD, EFGH], feront des
Figures Réciproques, fi comme ABeft a EF, ainfi FGeft

K
N < P |
, l L L M o
A DE H N c - B‘

.2 BC. De mefine, les deux Triangles IKL, MNO, feront
des Figures Reciproques , fi comme IK eft 4 MN, ainfi
MOeift a IL. ' _ :
-3. Une Ligne droitte eft ditte eftre divilée en Moyenn
& Extreme Raifon, quand la Touteeft 4 la plus grande
Partie, comme la plus grande Partie eft 4 la plus perite.
Ainfi, laLigne AB, fera ditte eftre divifée en Moyenne &
Extréme Raifon, fi elle eft tellement divifée au Point C,
.que la Toute AB foit a la Partie AC, comme AC cftd
CB.
4. La haureur d’'une Figure eft 1a Perpendiculaire tirée du
- Sommet {ur la Baze, '
Ainfi, la hauteur A F
du Triangle ABC . N
eft la Perpendicu- - /
hire AD, qui eft \
tirée du Sommet A !
fur la Baze BC, \ /
De mefme, la hau- l ‘ )
teur du Triangle . Z / ]
- EFG eft la Pery B » ¢ F a H
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pendiculaire EH, qui tombe du Sommer E fur 1a Baze FG,
prolongée. . L

Il eft important pour la fuitce de remarquer icy, que fi deux
Figures qui ont leurs Bazes dans une mefme Ligne droitte
& de mefme part, font de mefme hauteur, elles font
entre-mefmes Paralleles 5 Et que fi elles fontentre mémes -
"Paralleles, elles font de mefine hauteur. - -

* Je fuppofe que les
Triangles ABC,DEF, = A v D

ui ont leurs Bazes i 1"

C,EF,dans lamefme. : // :
Ligne droitte BH, &
demefme part , foient:
de mefme hauteur, | A /
ceft 4 dire que les / ‘

Lignes AG, DH, qui / \ / ; :
font abbaiffées des B & C E F H
Points A, & D, per- . o ) .
sendiculairement fur BH, foient égales ; Celaeftant, jo

is que ces Triangles ABC, DEF, font entre mefmes pa--
ralleles, c’eftd dire quen tirant parles Points A, & D, la
Ligne droitce AD, cette Ligne eftparallele 4 la Ligne BH.

(%ar uvifque les Lignes AG, DH, font Perpendiculaires
a BH, les Angles AGH, & DHG, font Droits ; & par- -
tant, par la 28. du 1. les Lignes AG, DH, font paralleles -
Drailleurs elles font fuppofges Egales ; Donc par Ia 33. du
1. les Lignes droittes AD, GH, qui joignent leurs extre--
mitcz font paralleles.; Ce qu'il falloit démontrer., -

Je fuppofc en fecond licu, que les Lignes AD, BH, en-- -
tre lefquelles font les deux Triangles ABC, DEF, fontpa--
ralleles ; Cela cftant, je dis que les deux Lignes AG, DH, .
qui mnarquent la hauteur de ces deux Triangles, font éga- -
les entr’elles. -

Car puifque les Lignes AG, DH, font Perpendiculaires -
a BH, elles font paralleles ; D'ailleurs, les Lignes AD, GH, .
font fuppofces paralleles, ainfi la Figure AGHD, eft un’
Parallelogramme. , & par la 34, dui. les Coftez oppofez:

- Li jj.
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AG, DH, font égaux ;. Ce qu'il falloit encore démontrex,

5.-Un Parallelogramme eft diteftre appliqué dune Ligne

droitte, quand il a pour Baze, ou pour 'un de fes Coftez,
cette Ligne droitte propofce. '

Ainfi le Parallclogramme AD qui a pour Baze la Ligne
droitte propofce ACeft dit eftre appliqué 4 cette Ligne.

6. Un Parallelogramme Défaillant, eft un Parallelogram.’
.me, dont la Baze eft plus petite que la Ligne propofce, fur
laquelle il eft dit eltre appﬁquc’. '

Ainfi, le Parallclogramme AD, & . D __F
eft unParallelogramme Défaillant
.4 caufe que fa Baze AC eft plus

ctite que la Ligne propofée AB, -
-a laquelle il eftdit eftre appliqué, |

du Refte CB. %

7. Le Dcfaur d'un Parallelo- -

.gramme Défaillant , eft un Parallelogramme quia pour
Baze le Refte de la Ligne propofce, & qui avecqe Defail-
lant fait un Parallelogramme toral |

Ainfi, dans cette Figure, le Parallelogramme CF eft le Dé-
faut du Parallelogrime AD;d caufe qu’ila pour Baze le Refte
CB,cft qu'il compofe avec AD leParallelogramme total AF.

8. Un Parallelogramme Excedant, eft un Parallclogram-
_ me total, dont ‘la Baze eft plus grande que la Ligne pro-
pofée, a laquelle il eft dit eftre appliqué.

_Ainfi, le Parallelogramme AF eft un Parallelogramme
Excedant 5 a fcaufe que f'ai BazelAB eft plus grande que la
Ligne propofée AC, 4 laquelle il eft dit eftre applique,
degla PPartiI:: CB. 1 | PP

9. L'Excez d’'un Parallelogramme Excedant, eft un Pa
rallelogramme qui a pour Baze la Partie dont il excede, &
quieftancretranché du Parallelogramme total,le Reftceft un
Parallelogramme juftementappliqué ila Ligne propofée.

Ainfi , le Paralelogramme CF eft cér excez ; i caufe
quil a pour baze la Partie Excedante CB, & queftant
retranch¢ du Parallelogramme total AF, il reftele Paralle.-
logramme AD, qui eft juftement appliqué 4 la Ligne pro.
Pofce AC, ‘ '
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10. ‘Un Se&eur de Cercle, eft une Fi-
.gure comprife de deux Demy-diame. . A
tres & d’une Partie de la Circonfe.
rence.
Ainfi, la Figure ABC, eftun Se&eur
de Cercle , parce quelle eft comprife
.des deux Demy-diametres AB, AC, &
.d'upe partie de la Circonference, BC, B c

"PROPOSITION I
THEOREME L

Les Triangles € les Parallelogrammes de mefme has-
tewy , [int ent¥eux en mefme Raifon que
leurs Bazes.

T E fuppofe 1o. Que les deux
' Triagmpgles AB 8 ACB, foient
de mefme hauteur ; Celaeftant,
je dis que comme la Baze BC,
et 3 la Baze CD, ainfi le :
Triangle ABC, eft au Trian- '
gle ACD ; Pour le prouver.
Prolongez la Ligne BD, qui
eft compofee des deux Bazes, ™ G B¢ B 1
indefiniment vers H, & vers I ; )
Puis ayant pris d’une part plufieurs Parties égales 4 BC,
comme BG, GH ; & d’autre part plufieurs Parties €gales
4 CD, comme DI, menez les Lignes droittes AG, AH,
Al ; Cela pofé. |
Puifque les Triangles ABC, ABG, AGH, font fur Bazes *
£gales, fcavoir CB, BG, GH, & entre mefmes Paralleles;,
comme ila efté prouvé cy-devant, ilsfontégaux ent ’eux,
ﬁr la38.du1. Etpar confequentautant defoisque la Ligne
C, contient la Ligne BC, autant de fois le Triangle -
Ii 1y
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ACH, contient le Triangle ABC ; & ainfi la Ligne HC,
& le Triangle ACH, font' Equimultiples de la premiere &
de la troifiéme des quatre Grandeurs que je dis eftre pro-
portionelles 3 De me?me, puifque les Triangles ACD, AD],
font fur Bazes égales, {cavoir CD, DI, & entre-mefmes
paralleles , ils font aufli égaux entr'eux ; Et par confe-
quent autant de fois que la’ Ligne CI contient CD, autant
de fois le Triangle ACI, contient le Triangle ACD ; &
ainfi la Ligne CI, & le Triangle ACI, font Equimultiples
de la feconde & de la qua- ' '
triéme des quatre Grandeurs-
que je dis eftre proportionel-
les ; Or fi la Ligne HC eft
égale a CI, le Triangle ACH,
cft égal au Triangle ACI, par
la 38. du 1. Si la Ligne HC cft
plus grande que CI, le Trian-
gle ACH eft plus grand que
leTriangle ACI ; & filaLigne G B C S
HC eft plus petite que CI, le : )
Triangle ACH eft auffi plus perit que le Triangle ACI;.
Dol il fuic par le fecond Axiome du 5.'que comme la pre--
micre Grandeur BC eft a la feconde CD, ainfi la troifiéme
ABC eft a la quatricme ACD ; Ce qu’il falloit démon-
trer,

Je fuppofe en fecond licu , que les Parallelogrammes:
AEBC, & ACDF, foient de mefme hauteur 5 Cela eftant,
je dis que comme la Baze BCeft a la Baze CD, ainfi le
P:_mlleciogramme AEBC ecft au Parallelogramme AC DF;.
Pour le prouver.

Par ce qui vient d’eftre démontre, la Baze BC eft a la°
Baze CD, comme le Triangle ABCeft au Triangle ACD;
Mais ces Triangles font les moiticz de ces Parallelogram-
mes , par la 41. du 1. Donc le Triangle ABC eft au Trian-
gle ACD, comme le Parallelogramme AEBC cft au Pa-
rallelogramme ACDF, par la 15. Prop. du 5. Etpartant,
comme la Baze BC eft a la Baze CD, ainfi le Parallelo-
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«gramme AEBC eft au Parallelogramme ACDF ; Cequiil
falloit démontrer. )

PROPOSITION 11
THEOREME 1L

Siune Ligne droitte menée dans un Triangle eff Payallele
alun de fés Coftez, € coupe les deux antres , elle
les coupera proportionellement ; Et fi elle coupe deus

de fés Coftez proporsionellement elle féra Pardllele as

troifiéme.

JE fuppofe re. que dans le Trian. ‘ A,

gle ABC, la Ligne droitte DE, A
joit menée paralleleau Coft¢ BC, &
.qu'elle coupeles deuxautres Coftez
AB, AC ; 'Ce}'a' eftant, je dis que
-cesdeux Coftez {ont coupez propor- 'E
tionellement, ceft 4 dixl')e qge cgm- /
me AD eft 4 DB, ainfi AE eftd -
EC ; Pour le prouver.

Menez les Lignes droittes BE, ®
DC H Cela pofé
- Puifque les Triangles DBE, DCE, font fur une mefme
Baze, a fcavoir DE, & entre-mefmes Paralleles BC, DE,
ils font égaux entr’eux , par la 36. du 1. Dailleurs, puif
que les Trianglés ADE, BDE, fonr de me(me haitenr; Il
senfuit par la Propofition precedenté que la Baze AD eft
a la Baze DB, comme le Triangle ADE cft au Triangle
BDE, ou ifonégal CED ; Mais les Triangles ADE, CED,
eftant de mefme hauteur, Il s'enfuit aufli que le Triangle
ADE eft au Triangle CED, comme la Baze AE eft i la
Baze EC ; Partant par la 1. Prolp. duy. AD eft 2 DB,
comme AE eft 2 EC ; Ce qu'il falloit démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu, que la Ligne DE coupedetclle
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forte les deux Coftez AB, AC, que AD foit 2 DB, com-
me AE eft 4 EC ; Cela eftant, je dis que la Ligne DE
eft parallele 4 BC ; Pour le prouver.. |

Puifque les Triangles ADE, BDE,
font de mefme hauteur ,. ils font
entr’eux comme leurs Bazes, paria
1. Prop. donc le Triangle ADE,
eft-au Triangle BDE,.comme AD
eft 2 DB ; Mais par la Suppofition
AD eft 2 DB, comme AE efti:
EC ; Donc le Triangle ADE eft
au Triangle BDE, comme AE eft
a EC; D’ailleurs, puifque les Trian- ¥ «
%‘l‘es ADE, CED, font de mefme

utcur, la Baze AE eft a la Baze EC, . eomme le Trian-
gle ADE eft au Triangle CED ; Partant le Triangle ADE
eft au Triangle BDE, comme le mefme Triangle ADE eft
au Triangle CED ; D’ou il fuit par la. 9. Prop.' du 5. que
les Triangles BDE, & CED, font égaux ; Mais.ils font fur
une mefme Baze, 4 {cavoir DE § Donc par la 39. du
les Lignes DE, BC, entre lefquelles ils {font,{font paralleles;,
Ce qu'il falloit démontrer..

X

Corollaire.

De ce que AD efta DB, comme AE eft'd EC, II s'en--
fait en Raifon Inverfe, que DB-eft 4 DA, comme. EC eft:
a EA ; Eten Raifon Alterne, que DB eft 3 EC, comme
DA eft 4 EA ; Et en compofant, que AB eft 4 AD,,
somme AC.eft i AE. '

R

PROZ.
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PROPOSITION IIL
THE OREME IIL

. & I Angle dun Triangle eff coupé en deux également
par une Ligne droitte qui conpe anffi la Baze ,. elle
la coupera proportionellement anx deux autres Coftez ;
Et fi elle coupe la Baze proportionellement aux desx:
antres Coftez , elle divifera I' Angle en deux égale:
ment. , :

gle BAG, du Triangle

_ .
BC, foit coupé en deux: /‘
également par la Ligne. ' A :

droitte AD, qui coupe la
Baze BC, au Point D ;:
Cela eftant, je dis qu’elle- /
la coupe proportionelle- .

ment aux deux’ autres 2 L c

.IE {uppofe 10, Quel’An-

Coftez ,. c’eft & dire que o,
BD eft i:DC, comme BA eft-a AC ; Pour le prouver..
Prolongez la Ligne BA, vers E, & menez par le Poine~
C, la Ligne CE parallele 2 AD ; Cela pofé..
~ Puifque les Lignes AD, EC, font paralleles, - & que Ia
Ligne AC, tombe deflus, Angle ACE eft égal 4 fon Op.
polé alternativement DAC, par la 29. du 1. De mefme, .
puifque les Lignes AD, EC, font paralleles, & que la
Li(gnc BAE, tombe deflus, I'Angle Interieur AEC eft égal.
a fon exterieur BAD, par la 29 du r. Mais par la Suppo-- .
fition, les deux Angles BAD, DAC, font égaux ;donc les-
deux Angles ACE, AEC, font égaux entr’cux ; D’ouil fuic-
parla 6. du 1. queles deux Coftez AE,JAC, qui les fodtien--
nent . fofit auffi égaux entr’éux ; Diailleurs, puifque la:
Kk
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Ligne AD, ‘qui eft menée dans le Triangle BEC, eft pa:
raﬁelc au Cofté EC, 1l s'enfuit par la Prop. precedente,
que comme BD eft A DC, ainfi BA eft 4 AE, oud AC,fon
egale ; Ce qu'il falloit 10, démonrer.

Je fuppofe en fecond
lieu, quela Ligne AD, qui . S
.coufc IAngle BAC, cou- S 4
pe la Baze BC, propoe

tionellement aux deux au-

A /
eres Coftez ; ceft A dire
que BD eft 3 DC, com- _ / \
me BAeft 4 AC ; Cela 7' ‘
eftant, je dis que PAngle ,
B D C

BAC, eft coupé en deux

£galement. Pour le prouver. o

* Puifque dans le Triangle BEC, 1a Ligne AD, eft menée
paralhge au Cofté EC, BA eft AE, comme BD eft 4 DC,
par la Prop. precedente ; Mais par la Suppofition , BD efti
DC,comme BA eftd AC; Partant BA eft 4 AE, comme BA
eft a AC, par la 11, Prop. du4. D’ou il fuit, Ear la g. Prop,
du g. que les Lignes AE, AC font égales ; Et par confe.
guent par la 5. Prop. du 1. les Angles ACE, & AEC, font
€gaux entr'eux ; Or puifque les Lignes AD, EC, font pa-
ralleles, & que la Ligne AC, tombe deflus, 'Angle DXG
eft égal 4 fon Alterne ACE, par la 29. Prop, du 1, De
mefme , puifque les Lignes AD, EC, font paralleles , &
que la Ligne BAE tombe deflus, I'Angle Exterieur BAD,
eft égal 4 fon Oppofé Interieur AEC ; Mais les deux An.
gles ACE, AEC, font égaux entreux, comme il a efté
prouveé, donc les deux les BAD, DAC, fong auff
£gaux entr'eux, Ce quil falloit démonsrer,

K o
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PROPOSITION IV
THEOREME IV.

Les Tiianglcs Equiangles ont les (o

ez allentour des:
uAngles éganx Proportionanx, :

'E fuppofe que les &
Triangles ABC, & |
DCE, foient Equian-
les, c’eft a dire, que’
"Angle ACB foit égal
a 'Angle DEC, que
I'Angle CBA foit égal
i I'Angle ECD, &
gue I’Angle BAC foit’ . !
gal  'Angle CDE; B C B

Cela eftanc | je dis que _ , ,
s Coftez de ces Triangles qui font auvrour: des Angles:
égaux, font Preo‘{ortionaux s c’eft 4 dire que DE eft 4 EC,.
commme AC ¢t 4 CB 3 que EC eft 4 CD, comme CB
eft i BA ; & que CD eft 3 DE, comme BA eft 2 AC;
Pour le prouver. o

. Difpofez ces deux Triangles ABC, DCE, enforte que
les deux Lignes BC, CE, fe rencontrent direGement ; Puis-
continuez les Coftez ED, BA, vers F ; Cela pofé.

Puifque par la Suppofition ’Angle DEC cft égala ’An--
le ACB, les deux Angles B, & E, valent moins que
deux Droits par la 17. Prop. du 1. Et partant les deux:
Lignes ED, BA, eftant prolongées vers F, fe rencontreront;,
Dailleurs, puifque la Ligne droitte BCE, tombe fur les.
deux Lignes droittes EF, CA, & que "Angle Extericur
ACB eft égal 4 fon Oppofé Interieur E, par Suppofition,
Ces deux Lignes EF, CA, font parallelcs, par la 28. du 1.
De¢ mefme,, puifque la Ligne droitte BCE, tombe fur les

‘ Kx i

|
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deux Li‘%nes droittes CD, BF, & que I'Angle Exterieut
DCE, eft égal a fon .Oppof¢ Interieur ‘B, par Suppofition;
Ces deux Lignes CD, BE, fontauffi paralleles; Et par con-
fequent la Figure ACDF, eft un Parallelogramme ; D’ot
il fuic que DF eft égale 4 CA, & CD éga%e a AF, par la
34.du 1 ; Maintenant, ' o ’
puifque -CD, eft, pa-
rallele .4 BF, Il s’cn-
fuit parila 2. Prop. que =~
comme EDeft 2 DF,
.ou 2 CA fon égale,
ainfi EC eft 2 CB ; Er
en Raifon Alterne,
,comme ED efta EC,
ainfi CA eftaCB;De .
mefme, puifque CA B ' € E
eft Parallele 2 EF, 1l _
s’enfuit par la 2. Prop. que comme EC eft 4 CB, ainfi
FA, ou CD fon égale eft a AB ; Et en Raifon Alterne,
comme EC eft 2 CD, ainfi CB eft 4 AB ; Nous avons
donc d’une part trois Grandeurs DE, EC, CD, & d’autre
part trois aytres Grandeurs AC, CB, BA, lefquelles prifes
deux 4 deux font preportionelles ; Partant en Raifon ¢
le, comme la premiere DE eft 4 la derniere DC, ainfi I
remiere AC eft a la derniere AB ; Et ainfi dansles Trian-
gles Equiangles , les Coftez 'qui font allentour des Angles
£gaux font Proportionnaux ; Ce quiil falloit démontrer,

1. Corollaire,
M1 fuit de 1a queles Triangles Equianglesfont Semblables;

I1. Corollasre.

I duit encore de ld que fi on mene dans un Triangl?
une Ligne droitte parallele 4 I'un des Coftez , Elle retgan-,
sheraun Triangle Semblableau Total.  ~
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Ainfi, fi dans le Triangle ABC, on me- '
ne la ngne DE, parallele i BC, le

Triangle ADE fera Semblable au Total A
ABC ; Car, parlazg.dui.’Angle ADE

eft ¢gal i Angle B, & I'Angle AED  /
eft égal 4 I'An le C ; Et PAngle A eft / » o

commun 3 ces deux Tnangles donc ils

font Equiangles, & par confequent Sem. p
_blables.

PROPOSITIGN V.
THEOREME V.

Les Triangles qui ont leurs Cofteg propomonaux
Jfont Equmgle:.

E Tuppofe que dans les A
_lTnangles ABC, DEF,

B foit 4 BC, comme
DE eft 4 EF, que BC foit
4 CA, comme EF eft 3
FD, & enfin que AB foit

i AC, comme DE eft 4 E/\r

DF Cela eftant, je dis _ ¢ \/

que ces deux Tnanglcs \
ABC, DEEF, font Equian- c

- -gles ; Pour le prouver.

Faites au Point E, Angle FEG égal 4 IAngle B, & an
Point F ; Angle EFG €gal 4 PAngle C ; Cela e&anr :
I’Angle- G fera égal 4 l’At}gle A, par la 32, dur & les deux
Triangles ABC, & EFG, feront Equiangles ; Cela pofé. .

Puifque ces deux Tnangles font Eqmanoles par la Pro-
pofition precedente, EF eft 4 EG, comme BC cft 4 BA;
Maijs BC eft 4 BA, comme EF eft 4 4 ED, par Suppoﬁnon
Partant, par la 11. Prop. du 5. EF eft 4 EG, comme EF

o Kx ifj '
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eft 3 ED ; Et par confe- )
uentles Lignes EG, ED,. A
?ont égales, par la 9. Prop, -
du 5. De mefme, EF elt
i FG, comme BC eft
i CA ;5 Mais BC eft
a CA, comme EF eft 2
FDj partant EFeftaFG,.
comme EF eft 4 FD, & -
;ax confequent les Lignes-
G, FD, font égales, par’
la 9. Prop. du §. Mainte- X , )
nant, puifquaux Triangles EFD, EFG, les deux Coftez
EF, ED font égaux aux deux Coftez EF, EG, chacunau’
fien, & la Baze FD égale a la Baze FG, le Triangl,e EFD’
eft en tout égil au Triangle EFG, par la 8. du 1 ; Mais le
Triangle EFG eft Equianﬁie au Trnangle ABC, par con-
ftruction ; donc le Triangle EFD eft aufli Equiangle au-
Triangle ABC ; Ce qu’il falloit démontrer, -

PROPOSITION VI
THEOREME VI

Si dewx Triangles ont un Angle égal & un Angle, & les
(oftez. d'allensonr proportionnaux , ils ferone
Equiangles,

E fuppofe que dans les deux Triangles ABC, DEF,
§ 'Angle B foit égal 4 I"Angle DEF, & que comme BC
efta BA,ainfi EFfoird ED; Cela eftant, je 'dis que le Trian-
gle ABC eft Equiangle au Triangle DEF ; Pour le prouver..
- Faites ’Angle FEG égal i "Angle B, & I'Angle EFG
égal aI’Angle C, Cela eftant, "'Angle G fera éga%a‘x I'An.
gle A, par Ia 32, Prop. du 1, & les deux Triangles ABC,
EFG,feront Equiangles ; Cela pofc. '
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- Puifque ces deux Trian- .
gles font Equiangles EF A
efta EG, comme BC eft
4 BA, par la 4. Prop.
Or BCeft i BA, com.
me EF eft aED, par fup-
Eoﬁtion ; Donc EF eft _ .
a EG, comme EF ecftd B c* F
ED ; Et partantpar lag. \ /
Prop. du 5. les Coftez ‘ :
ED, & EG, font égaux; , G
Maintenant aux Tran. |
les EFD, EFG, les deux Coftez EF, ED, font égaux aux
eux Coftez EF, EG, chacun au fien, & PAngle FED
£gal 4 I'Angle FEG, gufqn‘ils font tous deux égaux ¥
PAngle B ; Partant par la 4. du 1. le Triangle EFD eft
£gal en rout au Triangle EFG ; Mais le Triangle EFG eft
EquianFle au Triangle ABC, par conftrution ; donc le
“Triangle EFD eft aufli Equiangle au Triangle ABC ; Ce
qu’il falloit démontrer.

PROPOSITION VI
THEOREME VIL
Bideux Triangles ont un Angle Egal dun Angle, & les (o=
Llezqui fomt allentour d un ausre Augle proportionasx,
( letroifieme Angle de ['un eftantde mefine efpece que
celuy delausre) cesdeux Triangles feront Equiangles.”

gE fuppofe que dans les

deux = Triangles ABC, |
EF, PAngle A foit égal
i I'Angle D ; que le Co- D
fti¢ AB foit au Cofté BC, /
E b3

comme le Cofté DE eft au »
Cofté EF ; Et deplus que G
FAngle C it de mefme ef.

geee que PAngle F; Ceftd g C
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dire, que fi I’Angle F, eft droit, obtus,. ou aigu comme
icy , I'Angle C, le foit aufli -; Cela eftant, je dis quele
Triangle ABC eft E tiangle au Triangle DEF-; Et pre.
mierement, je dis.qu(cl“’Angle ABC eftégal d PAngleE
Pour le prouver. : ‘
- Si'Angle ABC n’eftoit pas égal a I'Angle E ; Il s'enfui:
vroit que I'an feroit plus grand.que l'autre, fuppofons que
ce foit ABC ;-Cela pofé. :

Retranchez de cet Angle , -
I'Angle ABG égal i PAngle
E, par la 23. du 1. Et puifque ¥
IAngle A eft égal 4 PAngle
D, par fuppofition , le troi-
ficme BGA fera égal au
troifiéme F, & ainfi les deux.
Triangles ABG, & DEF, fe- - |
ront Equiangles ; Deforte | _ .
que fi ’Angﬁer F, eft aigu @ CE ¥
comme-icy , '’Angle BGA, :
fera auffi aigu, & par confequent fon Complement 2 déux
Droits BGC fera obtus ; Drailleurs, puifque les deux Trian--
gles ABG, & DEF, font Equianglés, le Cofté AB fera i-
BG, comme DE-eft 4 EF, par la 4. Prop.. Mais DE eft d:
EE, comme AB eft 2 BC, par fuppofition; Donc ABeftd
BG, comme ABefta BC ; Dot il fuir, parla 9. I’rog. du
5. que les deux Coftez BG, BC, font €gaux , & par la 4.
Prop. du 1. que I"Angle BGC eft égal a.'Angle C ; Mais
IAngle C, a efté fuppofé aigu, donc 'Angle BGC fera
auffli abgu ; Mais cet Angle a déja efté prouve obrus ; Er
ainfi PAngle BGC, feroit enfemble obtus & aigu ; Cequi
eft impofiible ; Il eft donc impoffible' que les Angles C,
& F eftant aigus , ’Angle ABC foit plus grand que 'An-.

le E. : K
& ue {i on euft fuppofé:au commencement que les An:
gles C & F, cuffent efté obtus, onauroit prouvé de mefme
que I’Angle BGA, auroit efté obtus ; Et par confequent
que fon %upplement a deux Droits BGC, auroit efte aigu;

puss:
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Puis monftrant que cet Angle BGC, feroit aufli égal
a I’Angle obtus C, Il feroit arrivé que I’Angle BGC
auroit di eftre Aigu & obtus tout enfemble ; Ce qui eft:
impoflible ; Si bien qu'il eft abfolument impoffible que
I'Angle ABC foit plus grand que ’Angle E ; Et comme
Yon peut prouver de mefme que I'’Angle E ne {cauroit eftre -
plus %rand que I'Angle ABC, Il s’enfuit que ces deux An.-
gles font égaux ; Mais 'Angle A eft égal 4 ’Angle D,
ar fuppofition ; Par confequent les deux Angles C,& F, .
ont auffi égaux, par la 33. du 1.. Ce qu'il falloit démon--
trer. .

PROPOSITIONVIFIL
THEOREME .VIIL.

- Siide I Angle drois dun Triangle Rellangle on abaiffé’
une Perpendiculaive far la ‘Baxe, elle le divifera en
deux astres Triangles , qui ferons Semblables en- -

_trenx, € an Total. |

E fuppofe que le Triangle - 4 A

ABC, {oit Retangle, & que -
de I’Angle droic BAC, on
abaiffe la Ligne droitte AD"
perpendiculaire 2 la Baze BC;
Cela eftant, je dis premiere- § D &
ment que les deux Triangles
ABD, ADC, dans lefquels le Triangle ABC, eft_ divife, .
luy font Semblables ; Pour le prouver.

Au Triangle ABD, ’Angle BDA, eft droit , & égal a-
I'Angle BAC ; Deplus ’Angle B' eft commun aux deux :
Triangles ABD, & ABC ; Par confequent le troifiéme
BAD eft égal au troifiéme BCA ; Etainfi ces deux Trian-
;ﬂcs {ont Equiangles & Semblables, par la 4. Prop, & par: -

1..Définition. .

Ll
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De mefime , au Triangle ADC, I'Angle ADC, eft Droit,
& égal & PAngle BAC'; Deplus, I'’Angle C eft commun
aux deux Triangles ADC, & ABC ; & par confequent le
troifiéme DAC eft égal autroi-
fiéme CBA ; Etainfi ces deux A
“Triangles font Equiangles &

‘Semblables ; Ce qu’il falloit
démontrer,

e dis en fecond lieu, que les
deux Triangles ABD, & ADC, j D ¢
font femblables entr’cux ; Pour
le prouver.

L’Angle ADB eft égal a 'Angle ADC, eftant Droits,
par conftruction ; L'Angle ABDaefté prouvé égal d I'An.
gle DAC, & I'’Angle BAD a I'Angle ACD ; Et partan,
ces deux Triangles font Equiangles & Semblables ; Ce
«qu'il falloic démontrer.

Corollasre.

1l fuit de cette Propofition, que fi de I'Angle Droit d’un
‘Triangle Reangle on abaiffe une Perpendiculaire fur la
Baze, elle fera Moyenne proportionnelle entre les deux
Parties de la Baze, Cleft 4 dire que commme une des Par.
ties de la Baze fera 4 cetre Perpendiculaire, ainfi cette
Perpendiculaire fera 4 I'autre Partic ; Car puifque les deux
“Triangles ADB, ADC, font femblables , les Coftez allen-
tour de leurs Angles Droits doivent eftre Proportionnaux,

ar la 4. Prop. Et partant, comme BD eft 4 DA, ainfi

Acft d DC., "

[ @D
a¥h
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PROPOSITION IX.
PROBLEME L

Pue Ligns Droitse eftant donnée en vesvanher wme:
Partie demandée. |

E fuppofe que la Ligne Droitte AB foit donnée , & je-

propofe d'en retrancher une Partie demandée , comme:

r exemple la cinquiéme Partie ; Pour le faire..

Tirez du Point A, la

Ligne droitte indeterminée
AC, qui fafle avec AB, tel
Angle quil vous plaira;.
‘Puis ayant pris la Partie
AD, a difcretion, prenez:
de fuitte quatre autres Par-.-
ties, {cavoir DE, EF, FG,.
" 6H égales i AD, enforte
que la Ligne AD foit la A T B
cinquiéme Partie de AH;
Menez apres cela du Point H,2uPoint B, la Ligne droitte”
HB ; & par le Point D, menez la Ligne droitte DI, pa--
rallele 4 HB ; Cela eftant, je dis que la Ligne Al, oft la
Partie demandée ; C'eft 4 dire quelle eft la cinquiéme:
Partie de AB ; Pour le prouver..

Puifque DI eft parallcle 4 HB, 1l s’énfuit par la 1. Prop..
que Al eft 4 IB, comme AD eft 4 DH ; & en compofant-
AB eft 4 Al comme AH eftd AD ; Et en Raifon Iaverfe-
Al eft 3 AB, comme AD eft 4 AH ; Or AD eft la cin-
quiéme Partie de AH, par conftrugion, donc Al fera auffi
Ia cmquxéme Partie de AB-; Ce qu’ﬂ falloit faire & dé--
mMonerer. . : ‘

“ Ll iy
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PROPOSITION X
PROBLEME IL

#ne Ligne Droiste ¢ftans donnée, la couper Semblable:
ment & wne ausre ¥Ligne Droirte donnée
€ coupée.

E fuppofe que les deux
Lignes droittes AB, AC, ¥l
“joient donnces, & que AC,
foit coupée en trois Par- x
ties, {cavoir AD, DE,EC;
Et je propofe de couper la D \r

Ligne AB, Semblablement
a la Ligne AC ; Cleft 4 di- :
re enforte que fes Parties , ;

foient entrelles en mefme A ¥ T B
Raifon que les Parties AD,
. DE, EC; Pour e faire.

Difpofez ces deux Lignes , enforte quelles fe rencon-
trent au Point A, & faffent un Angle tel qu'il vous plaira,
comme BAC; & apres avoir mene du Point C au Point
B, la Ligne droitte CB, tirez par les Points D & E, les
Lignes droittes DF, EG, parallelesa CB & entr'elles ; & par
le mefme Point D, menez auffi la Ligne droitte DH paral-
lele aFB; Cela eftant; je dis que la Ligne droitte AB, eft
coupée Semblablement 4 la Ligne AC, aux Points F, &G;
Pourle prouver. :

Puifque dans le Triangle AEG, la Ligne droitte DF eft
men¢e parallele 4 EG, 1l s'enfuit par la 2. Prop. que AF
cft 4 FG, comme AD eft 4 DE ; Et puifque la Ligne
DH eft parallele 4 FB, Il s'enfuit que les Figures FI,
‘GH, font des Parallelogrammes ; Et quainfi les Coftez
FG, GB, font égaux aux Coftez oppolez DI, IH ; Et
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Parrant que FG eft 4 GB, comme DI eft 4 IH ; Or puif-
.que dans le Trianﬁle DCH, la Ligne EI eft mence paral-
lele A CH ; DI eft 4 IH, comme DE eft 3 EC, parla 2,
Prop. Et partant FG eft 3 GB, comme DE eft 4 EC ; Ce
.qu'il falloit faire & démontrer.

PROPOSITION XI
PROBLEME IIL

Deux Lignes Droittes eftant données, en trouver une
. I4 . .
troifseme qui leur foir proportionnelle.

TE fuppofe que les deux
Lignes Droittes AB, AC,
foient donnces, & je propofe

detrouver une troifieme Ligne C
qui leur foit proportionnelle; -
Pour le faire. N\

Difpofez les deux Lignes A R D
droittes AB, AC, enforte
.quelles fe rencontrent au Point A, & faflent un Angle tel
qu'il vous plaira, comme BAC ; Prolongez ces mefmes
~Lignes indefiniment vers D, & vers E ; & aprés avoir pris
BD égale 4 AC, & tiré du Point B au Point C, la Ligne
droitte BC, menez par lePoint D, la Ligne droitte DE
parallele 4 BC, qui coupe la Ligne AE auPoint E ; Cela
effant , je dis que la Ligne CE, eft la troifiéme proportion-
nelle qu’il s’agie de trouver ; Pour le prouver.

Puifque dans le Trian%le DAE, la Ligne droitte BC eft
menée parallele a DE, 1l s'enfuit, par la 2. Prop. que AB
eft 2 BD ou 4 fon egale AC, comme ACeftd CE ; Et
partant CE eft troifiéme proportionelle aux deux Lignes
droittes données AB, AC ; Ce qu'il falloit faire & dé-
montrer. '

LI ij
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PROPOSITION XILI.
PROBLEME IV.

Trois Lignes Droittes efiant données , en erouver wue
quatriéme qui lenr fois proportionnelle.

foient données, & je propofe de trouver une quatriéme:

gne qui leur foit proportionnelle ; Pour le faire.

Difpofez la premiere Ligne AB, & la feconde BC, en--
forte qu’elles fe rencontrent dire&tement au Point B ; tirez:
du Point A,la Ligne indefi- -
nie AE, qui faff¢ "avdc AC,.
-un Angle tel qu’il vous plai-.
ra, comme CAE ; Puis ayane-
pris AF, égale 4 la Ligne
droitte donnéde D, & mené:
1a Ligne droitte FB ; Tirez
‘par le Point C, laLigne CE’

arallele 4 FB, qui coupe la -

Eigne AE au Point E ; Cela - | [
eftant, je dis que la Ligne A v s c
FE eft la quatriéme propor-
tionelle qu'il s’agit de trouver ; Pour le prouver. .

Puifque dans le Triangle CAE, la Ligne FB eft menée
parallele d EC, Il s’enfuir par la 2. Prop. que AB eft 4 BC,.
comme AF ou D fon égale eft 4 FE ; Et partant FE eft.
certe quatriéme Ligne qu'il falloittrouver, proportionnelle.
aux trois Lignes Droittes donndes ; Ce qu'il falloit fire.

& démontrer.

JE fuppofe que les rrois Lignes droittes AB, BC & D,.
i
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PROPOSITION XI1II
PROBLEME V.

Deux Lignes droisses eftant données, trouver sne
Moyenne proportionnelle.

E fuppofe que les deux Lignes Droittes AC, CB, foient
donnces, & je propofe de leur trouver unc Moyenne
proportionelle, c’eft 4 dire, je propofede trouverune Ligae
ui ait cette Proportion avec les deux autres, que comme
C, fera i cette Ligne, ainfi cette Ligne foit 4 CB ; Pour
le faire.

Difpofez les deux Lignes Droittes D
AC, CB,en telle forte quelles fe ren- l
contrentdire&ement;Puis décrivés fur |
AB, le demy Cercle ADB; & élevez |
au Point C la Ligne perpendiculaire A C B
‘CD, qui rencontre fa circonference
au Point D ; Cela eftant, je dis que la Ligne CD eftMoyenne
proportionnelle entre AC, & CB ; Pour le prouver.

enez les Lignes droittes AD, DB ; Cela pofé.

Puifque I’Angle ADB, eft au Demy-cercle, il eft Droit

arla3r. Prop. du troifiéme ; Etpartancparle Corollairede

8. Prop. CD eft Moyenne proportionnelle entre AC, &
CB ; Ceeft 4 dire que comme AC eft 4 CD, ainfi CD eft
1 CB; Ce qv'il falloit faire & démontrer.

T
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PROPOSITION . XIV.
THEOREME. IX.

Si dewsx Parallelogrammes Eganx ont un Angle Egal 3 un:
Angle , les Coftez allentour des Angles Egaus [éront-
reciproquement proportionnaux ; Et fi dewx Paralle-
logrammes ont un eAngle égal & un Angle, & les

~ (oftex. allentour des Angles égaux . reciproquement:
proportionnaux, lls feromt égaux.

E fuppofe’ premicrement
que les deux Parallelo-
grammes ABCD, BEFG,.

foient égaux, & que les An- |
gles ABC, EBG, foient aufli - | |
€gaux ; Cela cftant, je dis ~ B
que les Coftez allentour de -
ces Angles font reciproque- .
ment proportionnaux ; C'eft :
4 dire que comme AB eft a. E{ P
BG, ainfiEB'eft 4 BC, Pour.
le prouver. . )
Difpofez les deux Parallelogrammes ABCD, BEFG, .
enforte que leurs Coftez AB, BG, fe rencontrent direéte-
ment auc}’oint B ;.& prolongez les. Coftez DC, FG, juf--
"d ce qu’ils fe rencontrent au Point H ; Cela pofé.
Puifque les Angles ABC, & EBG, fontcgaux, par Sip- -
pofition, les Lignes CB, & EB, {e rencontrent directément, .
parla 14. du 1 5 Dailleurs , puifque les Lignes DH, AG, .
font paralleles, & que CE, HF, font auffi ‘paralleles, CG, .
cft un Parallelogramme ; Maintenant, puifque les Paralle- -
logrammes DB, CG, font de mefme hauteur, IIs fonten.- -
trcux comme leurs Bazes, par 1a 1. Prop. C’cft 4 dire que

g
A
-
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AB cft 2 BG, comme le Parallelogramme DB eft au Pa.
rallelogramme -CG ; Si donc au lieu du Parallelogramme
DB on prend lé Parallelogramme BF, qui luy eft égal, par
fuypoﬁrion, Ils’enfuivra que AB fera 4 BG, comme le Pa-
rallelogramme BF eft au Parallelogramme CG ; Or ces
deux Parallelogrammes eftant de mefme hauteur, BF eftd
CG, comme EB eft 4 BC ; Partant, par la 11. Prop. duy.
AB eft 4 BG, comme EB eft 3 BC ; Ce qu’il falloic dé-
montrer. . . ) : . o

Je fuppefe en fecond lieu, que les Parallelogrammes
ABCD, & BEFG, ayentl’Angle ABC égaldl’Angle EBG, -
& que le Cofté ABfoit au Cofte BG, commele Cofté EB - -
eft au Cofté BC ; Cela eftant, je dis que ces deux Paral- -
lelogrammes font €gaux entr’eux ; Pour le prouver. ‘

La mefme préparation que deflus eftant fuppofée ; pinifs -
que les Parallelogrammes DB, CG,. font de mefme I}Jxau.-

. teur, le Parallelogramme DB, eft au Parallelogramme!
CG, comme AB cft 3 BG, parlar.-Prop. Or AB eft &
BG, comme EBeft 4 BC, par fuppofitien ; Partant DB,
eft 2 CG, comme EBeftda BC ; - D’aillgurs, -puifque les:
Parallelogrammes BF, CG, font auffi de mefme hauteur ..
comme EB eft 24 BC, ainfi BF,eft 4 CG ; Partant com-
me DB eft 2 CG, ainfi BF eft encore 2 CG ; D’ou il fuic:
par la 9. Prop. dug. que ces deux Parallelogrammes DB,
BF, font égaux entr’eux. Ce qu'il falloit démontrer, - ‘
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PROPO.S'ITION xXv.
THEOREME X

Si dewx Triangles égaux ont un Angle égal d un Angle,
les ((offex allentowr des Angles égaux [éromt yecipro-
quement proportionmaux ; Et fi dewx Triangles ont
un Angle égal d un Angle, € les Coftez allentonr des
Angleséganx veciproquement porportionnaux , Ils fe-
ront égaux.

[E fuppofe 10, que les deux

Triahgles ABC, DBE,fojent

cgaux , & que Jes Angles ABC, B

DBE, foient aufli égaux ; Cela -

eftant , je dis que les Coftez

allentour de ces Angles fontre.

ciproquement Proportionnaux; ¢ _ E

C’eft 4 dire que comme AB eft :

a BE, ainfi DB eft 4 BC ; Pour le prouver.

Difpofez les deux Triangles ABC, DBE, enforte que
leurs Coftez AB; & BE, fe rencontrent dire&ement au
Point B ; & du Point Cau Point E, menez la Ligne droitte
CE ; Ccla pofé.

Puifque les Angles ABC, & DBE, font égaux, par Sup-
pofition , les Coftez CB, & TIB, concourent direGement,’
par la 14. du 1. Dailleurs, puifque kes Triangles ABC &
BCE, font de mefme hauteur , Ils ont entr'eux comme
leurs Bazes, parla1. Prop. Etpartant AB eftda BE, comme
le Triangle ABC eft au Triapgle BCE ; Mais le Triangle
ABC eft au Triangle BCE, comme fon Egal DBE eft au
mefme Triangle BCE ; Partant AB eft 4 BE, comme le
Triangle DBE eft-au Triangle BCE § Mais cesdeux Trian-
gles font de mefme hauteur, Et par confequent le Trian-

~>»

D
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le DBE eft au Triangle BCE, comme la Baze DB eft 4
a Baze BC, par la 1. Prop. D’ot il fuit que AB eft a BE,.
comme DB eft 4 BC ; par la.11. du 5. Ce qu'il falloit dé.
montrer, -
Je fuppofe en fecond lieu, que les Triangles ABC &
. DBE, ayent IAngle ABC, égal a 'Angle DBE, & que
AB foit 4 BE, comme DB eft 3 BC ; Cela eftant, je dis
que ces deux Triangles fonr égaux entr'eux ; Pour le
prouver. |
- La mefme préparation que deflus eftant fuppofée ; Puis
que les Triangles ABC, & BCE, font de mefme haureur,
‘le Triangle ABC eft au Triangle BCE, comme AB eft i
BE, parla’t. Prop. Or AB eft 2 BE, comme DBeft 1BC,
par Suppofition, Donc le Triangle ABC eft au Triangle
BCE, comme DB eft 2 BC, par la 11. du r; Doailleurs
parce queles Triangles DBE, & BCE, fontde mefme hau-

.

reur, comme DB cfta BCainfileTriangle DBE eftau Trian- .

gle BCE ; Parrant, le Triangle ABC eftau Trianglc BCE,,
comme le Triangle D BE eft au mefmeTriangle BCE ; Do
il fuie par la g. Prop. du 5. que ces deux Triangles ABC,
& DBE, font égaux entr'eux ; 'Ce qu’il falloit démontrer,

PROPOSITION XVL
THEOREME XL

“Si quatre Lignes Droittes fons froportionneﬁe: , le
Reétangle des Extremes fira égal an Rellangle des
Moyennes ; Et fi le Reflangle des Extremes ef? egal
an Rellanglz des Moyennes , les quasre Lignes Drott-
tes [erout proportionnelles.

E fuppofe 1o. que les quatre Lignes Droittes AB, EF,
FG, BC, foient proportionnelles, enforte que AB &
BC foient les Extremes, & que EF & FG, foient ks
' : Mn ij
‘ ,
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‘Moyennes y D’ailleurs,’
je {profe ue le Re.

-Gangle ABCD foitfait A ___ D

des Extremes AB, BC, | A
‘& que le Redangle | . ‘
EFGH foit fait des | ¥ E X
‘Moyennes EF, FG, B 1
-Cela eftant, je dis que -
ces deux Re&angles .
dont dgaux entr'eux; | : !
Pour le prouver. DFGC B C ¥ G

‘Puifque tous les An. _
gles de ces Rectangles font Droits, Ils ont un Angle égal
a un Angle ; Et deplus, il eft fuppofé que AB, cofté du
- premicr Redtangle eft 4 EF, cofté du fecond, comme FG
cofté du fecond, éft 4 BC, cofté du premier ; Et partant,
Ils font égaux, par la 14. Prop. Ce qu'il falloit démon-
frer. | |
Je fuppofe en fecond lieu , les quatre Lignes Droittes
AB, EF, FG, BC, & que le ‘Reéangle ABCD, compris
des Extremes AB, BC, foit €gal au Re&angle EFGH,
.compris des Moyennes EF, FG ; Cela eftant, je dis que
.ces quatre Lignes font proportionnelles ; C'eft d dire que
AB eft 4 EF, comme FG eflt 4 BC ; Pour le prouver.
Puifque les deux Retangles ABCD, EEGH, fontégaux,

& que leurs Angles font Droits, Ils ont un Angle égaldun
Angle, D’ou il fuit, par la 14. Prop. que les Coftez allen-
tour des Angles ¢gaux font reciproquement proportion-
naux ; C’eft 4 dire que AB, coft¢ du premier ReGangle eft
4 EF, cofté dufecond, comme FG, cofte dumefme fecond,
eftd BC, cofté dupremier, Et qu'ainfi ces quartre Lignesfont
proportionnelles ; Ce qu'il falloit démontrer.

1]
<

——
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PROPOSITION XVIL' |
THE OREME XIL

§i rois-Lignes Droites [ont proportionnelles, le Reftan”
gle des demx Extremes [era égal an Quarré de la
Moyenne ; Et fi le Reffangle des Extremes eff égal
an Quarré de la Moyenne | les trois Lignes Droittes
férant proportionnelles,

T E fuppofe 10. queles A A o
J trois Lignes Droit- ‘

tes AB,EF, BC, foient £ ¥ E
roportionnelles , que e
e Re&angle ABCD B g

{oit compris des deux-

Extremes AR, BC, & :

.que le Quarré EFGH | | | |

foit celuy de la Moyen. BE G C

ne EF ; Cela eftant, je

dis que le Re&tangle ABCD eft cgal au Quarr¢ EFGH 5
Pour le prouver. |

Faives la Ligne FG égale 4 EF ; Cela pofé.

Puifque la Ligne EG eft égale 4 EF, les quatre Lignes
Droittes AB, EF, FG, BC, font proportionnelles par fup-
pofition, & partant par la Prop. precedente, le Redangle
ABCD qui eft fait des deux Extremes, fera égal aa Re-
dangle EFGH, qui eft fait des deux Moyennes ; mais
puifque les Moyennes EF, FG, font égales, leur Redangle
eft Pe mefme quele %arrc’ dela Moyenne; Scavoir EFGH,
Et partant le Re@angle des Excremes eft égal au Quarre
de la Moyenne ; Ce qu'il falloit démontrer.

- Je fuppofe en fecond lieu, que le’ Re&tangle ABCD,
compris des deux Extremes AB, BC, foit cfl%;l au Quarré,
m iy '

B C F G

-
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EFGH, Quarré de la : -
Moyenne EF ; Cela A A D
eftant , je dis que les |
wois Lignes AB, EF,
BC, {font proportion-
nelles. Pour le prou-
ver. *
Puifque les deux Re-
dangles ABCD, & |
EFGH, font égaux, B
& que leurs Angles _
font Droits, Ils ont un Angle €gal 4 un Angle ; D'ou if
fuit, par la 14. Prop. que leurs Coftez font reciproquement
proportionnaux ; C'eft & dire que AB, Cofté du premier
Redangle, eft 4 EF, Cofté du fecond, comme FG, Cofté
du fecond, ou fon Egal EF eft 4 BC, Coft¢du premier;, .
Et ainfi ces trois Lignes fonr proportionnelles ; Ce quik
falloit démontrer.

E

P ——e————m
) It (33 .
=y

B C F €7

=

PROPOSITION XVIIL
PROBLEME VL

Sur une Ligne Droitte downée , décrire ume Figure
Redliligne Semblable, & Semblablemens pofée
4 une Figure Relliligne domnée.

Equ ofe quela Ligne AB, & [a Figure Rediligne
! CD % foient données, & je propofe de décrire fur la

igne AB une Fif%ure Semblable 4 CDEF, & Semblable-
ment pofée, c'eft & dire qui foit telle, que dansla Figure
qui eft 4 décrire, la Ligne AB foit un Cofté homologue
a un Cofté de la Figure donnde, comme par exemple &
CF ; Pour le faire, v

Prenez un des Angles de la Figure donnée tel qu'il vous
plaira , comme par exemple C, & du Point C, menez aux
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autres Angles autant de Li- .

gnes  Drojttes que vous

pourrez , telle queft CE, H

pour refoudre toute la Fi.

4 D E
gure en- Triangles ; Cela / |
ait , mencz des Points A, / : ‘ ‘
& B, les Lignes Droittes ;, , ! |
) B C F

AG, BG, qui faflent avec
AB, les Angles GAB, &
GBA, ¢gaux aux Angles ECF, & EFC, chacun au fien ;
Puis menez des Points A, & G, les Lignes Droittes AH,
GH, qui faflfent avec AG, les Angles HAG, & HGA,
égaux aux Angles DCE, & DEC, & ainfi de {uitte, s'il y
avoit encore d'autres Triangles dans la Figure CDEF ;
Cela eftant, je dis que la Figure ABGH, dccritte fur la -
Lilgane donnée AB, cft Semblable & Semblablement pofece

a la Figure CDEF § Pour le prouver.

Premicrement, de ce que par la Conftru&ion chaque
Triangle de I'une des Figures a deux Angles égaux 3 denx
Angles d’un Triangle de l'autre Figure, le troifiéme An-
§le de chaque Triangle d’'une Figure s'enfuit €gal au troi
ime Angle de chaque Triangle de I'autre Figure, & par-
tant tous fes Angles des deux Figures eftant ¢gaux chacun
au fien , les deux Figures font Equiangles.

Deplus, puifque les Triangles ABG, & CFE, font Equian.

les, Il s’enfuit par la 4. Prop. que GB eft 4 BA, comme

F eft A FC ; & de mefme que AB eftd AG, comme CF
efta CE ; Mais puifque les Triangles AGH, & CED, font
aufli Equiangles, AG eft 2 AH, comme CE eftaCD ;.Et
partant en Raifon égale, AB eft 4 AH, comme CF eft
a CD ; De mefme AH ¢ft 2 HG, comme CD efta DE;
Donc enfin enRaifon égale, GB eft 2 GH, commcEF eft
aED ; Etainfi lesdeux Figures ABGH, & CDEF, qui font
Equiangles, & qui ont leurs Coftez autour des Angles
€gaux proportionnaux, font Semblables, & Semblablement
pofées ; Ce qu'il falloit faire & démontrer.
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PROPOSITION XIX.
THEOREME XIIL .

L2s ‘Triangles Semblables: font enty'eusx en Rdifon dou:
blée de lenrs Coftez de mefme Raifon.

E fuppofe que les Triangles. ABC, & DEF, foient Sem-
blables, que ’Angle BAC, foit égala I’Angle D, 'Angle -
B,al’AngleE, & 'Angle C,a l’AngTe F ; Cela eftant,je dis -
ue les Triangles ABC, & DEF, font l'unalautreen Rai- -
?on doublée de leurs Coftez de mefme Raifon, ¢’elt idire,, .
wayant trouvé une troifiéme proportionnelle aux deux
Coftez BC, EF, le Triangle ABC fera au Triangle DEF; .
comme BC, fera 4 cetee troifiéme proportionnelle, par
exemple 4 BG ; Pour le srouver. |

Menez du Point A au Point G, la Ligne Droitte AG; .
Cela pofé.

Puifque les Triangles ABC,
S DEF, fontSembiables, AB-  -X
eft. 3 BC, comme DE eftd. \
EF ; Et partant en Raifon
Alterne AB eft 4 DE, com.
me BC eft a EF ; Mais BC
eft' a EF, comme EF eft 3
BG, par conftruction, Donc
AB cfta DE, comme EF eft g
4 BG ; Erainfilesdeux Trian-
gles ABG, & DEF, ont un Angle égal 4 un Angle, fca-
voir B, égal 1 E, & les Coftez allentour de ces Angles re-
ciproquement prolgortionnaux » Dot il fuit quils font
égaux, par la 15. Prop. Et partant le Triangle ABC ferz
au Triangle DEF, comme le mefme Triangle ABC eft au
Triangle ABG 5 Or ces deux Triangles eftant de mefine
Jhauteyr, le Triangle ABC eft au Triangle ABG, comme

BC

G CE X

-
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, BC eft 2 BG, par la 1. Prop. Par confequent le Triangle
ABC, eft-aufli au Triangle DEF, comme BC eft 4 BG,
c'eft 2 dire en Raifon doublée de BC 4 EF ; Ce qu'il fal-
loit démontrer..

’

PROPOSITION XX
THEOREME XIV.

Les Poligones Semblables peuvent eftre divifez dans un
mombre égalde Triangles Semblables entr eus, ¢s pro-
portionnaux & leurs Tous ; Er ces Poligones font[un
@ Lautre en Raifon doublée de leurs ((offex de mefme
Raifon; ’

I E fuppofe que les Po-
ligones ABCDE, &
FGHIK,. foient- Sembla- B
bles ; enforte cllue I'Angle
A foir égal 3 [Angle F;
IAngle B 4 l’l}ng%e G;
PAngle C 4 I'Angle H;.
I'Angle D 4 PAngle I ;. & . -
I'Angle E 4 'Angle K ; Ectdeplus que AB foit 4 BC;
comme FG 4 GH ; que BC foit 4 CD, comme GHa HI,,
ue CD foit & DE, comme HI 4 IK ; Et enfin que DE
?oit:l EA, comme IK cft 3 KF ; ou bien en Raifon alterne
ue AB foit 4 FG, comme BCeft 4 GH ; que BC foit 4
yH, comme CD eft 4 HI ; que CDfoit 4 HI, comme
DE eft 4 IK ; & enfin que DE foit 4 IK, comme EA eft
a3 KF ; Cela eftart, je 3is'premierement w’on peut divi-
fer le Poligone ABCDE, en autant de Triangles que le.
Poligone FGHIK ; Pour le prouver. \
Prenez dans les deux Poligones deux Angles égaux, cam--
me 'Angle A, & I’Angle F, & tirez des Points A, & F,,
Na
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.aux autres ‘Angles autant de Lignes Droittes que vous
pourrez , comme AC, AD, FH, FI ; Cela pofe.

Puifque le nombre des Angles du Poligone ABCDE eft
égal 2u nombre des Angles du Poligone FGHIK ; 11 eft
¢vident quil n’y aura ny plus ny moins de Triangles dans
Pun que dans I'awtre.: ' ‘

Je dis en fecond licu, A
que chaque Triangle du
- Poligone ABCDE eft Sem-
blable a4 un Triangle du
Poligone FGHIK, par
exemple, que le Triangle
ABC cft Semblable au c
“Triangle FGH ; le Trian- :
gle ACD au Triangle FHI, & le Triangle ADE auTrian-
gle FIK ; Pour le prouver. ' '

Puifque PAngle B eft égal 4 Angle G, & que le Cofte
AB eft au Cofté BC, comme FG a GH, par Suppofition,
11 s’enfuit par la 6. Prop. que les deux Triangles ABC, &
FGH, font Semblables, & Equiangles ; On prouvera de
mefme que les deux Triangles ADE, & FIK, font auffi
‘Semblables, & Equiangles ; Et quant aux Triangles ACD,
& FHI, puifque les Angles BCD, & GHI, font égauxpar
Suppofition , fi on en retranche les Angles BCA, & GHF,
qui ont efté prouvez €gaux, les Angles Reftans ACD, &
FHI, feront auffi égaux entr'eux ; De mefme, fi des An-
gles CDE, & HIK, qui font €gaux par Suppofition ,-on
retranche les Angles ADE, & FIK, qui ont eft¢ prouvez
€gaux, les Ang%es Reftans ADC, &-FIH, feront auffi
égaux entr’eux ; & ainfi les deux Triangles ACD, & FHI,
font Equiangles par la 32. du 1. & par confequent Sembla-
bles ; Et partant chaque Triangle d’un des Poligones, eft
Semblable 4 un Triangle de l'autre Poligone ; Ce qu'il
falloit démontrer. |

J= dis en troifieme lieu, que les Triangles des deux Po-
ligones font proportionnaux a leurs Tous, C’eft 4 dire, que
comme un Triangle eft 2 fon Semblable, ainfi un des
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Poligones eft 4 autre. Pour le prouver.

Puifque les Triangles ABC, & FGH, font Semblables,
le premier eft au fecond, en Raifon doublée du Cofté BC,
au Cofté GH, par la Propofition precedente ;- Or puifque
BC eft 4 GH, comme CD eft 4 HI, par Suppofition , la
Raifon doublée de BC a2 GH, eftla mefime que la Raifon
doublée de CD 4 HI y Donc le Triangle ABC eft au’
Triangle FGH, en Raifon doublée de CD 4 HI ; Mais le
Triangle ACD eftant Semblable au Triangle FHI, l'un eft”
aufli 41'autre en Raifoft doublée de CD 4 HI ; Etpartant
le Ttiangle ABCeft au Triangle FGH, comme le-Trian-:
gle ACD eft au Triangle FHI ;" De mefme le Triancle
ADE eftant femblable au Triangle FIKR, Iun eft i 'autre
en Raifon doubleée de DE 4 IK ; ou bien parce que DE
eft 4 IK,.comme CD cftd HI ; le Triangle ADE eft au
Triangle FIK, en Raifon doublée de CD 1 HI, cleft &
dire,,-comme le Triangle ACD eft au Triangle FHI, ou
comme le Triangle ABC au Triangle FGH, puifque ces-
Eriangles font auffi entr'enx en Raifon doublée de €D &
HI, comme il a eft¢ prouvé ; Puis' donc que rious avons-
d’'une part plafieurs Triangles, & autane d’autres d’une au.-
tre part, quifont entr'eux en mefme Raifon ; I fuir par la
.- du §.-que comme chaque Triangle d’une part eft'a fon-
Semblable de: I'autre part, ainfi tous les 'I‘Fiangles d’une
art font 4 tous les Triangles de lautre, ceft 4 dire, ainfi
‘un des Poligones eft 4 'autre Poligone,- Ce qu'il falloit:
encore démontrer.- ’

Je dis en dernier lieu, que le Poligone ABCDE eft ay’
Poligone FGHIK, en Raifon doublée de leurs Coftez de
mefme Raifon, par exemple en Raifon doublde de CD i-
HI ; Pour le prouver. '

Le Poligone ABCDE eft au Poligone FGHIK, comme
chaque Triangleeftd fon Semblable, commeil vient deftre
rouve ; Or chaque Triangle eft 4 fon Semblable en Raifon"
gouble de CD a HI; comme il 2 auffi efté prouvé, doncle

oligone ABCDE eft au Poligone FGHIK, en Raifon dou.-
blée de CD 4 HI.; Ce qu'il falloit démontrer. -
. Nn lj«
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PROPOSITION XXLI
THEOREME XV

Les Figures Reftilignes Semblables a uwe mefme , font
Semblables entr elles.

E fuppofe que’la Figure Reéti- -
J ligne A foit Semblable 4 laFigu- v ,
re Rediligne B ; Et que la Figu-
re Rediligne C, foit auffi Sem- /’AA B
blable a la Figure Redtiligne B; 71— —
Cela eftant , je dis que les denx .
Figures A & C, font Semblables entr'elles ; Pour e .prow)
ver.

Puifque les deux Figures A, & B, font Semblables, les
Angles de la Figure A, font égauxaux Anglesde la Figure
B, par la 1. Definition ; & puifque la<Figure C eft Sem-
blagle a la Figure B, les Angles de la Figure -C, font auffi
dgaux aux Angles de la mefme Figure B ; Et partant les
Angles de la Figure A, font égaux aux Angles de la Fi-

rure C ; Dailleurs, puifc}ue les Figures A, & B, font Sem-

lables ;, les Coftez qui {ont allentour des Angles de la
Figure A, font proportionnaux aux Coftez qui font allen-
itour des Angles qui leur font égaux dans la Figure B, par
da 1. Definition ; Et de mefme, pui{que les Figures B, &
€, font Semblables, les Coftez qui font autour des An-

les de la mefme Figure B, font auffi proportionnaux aux
%o&cz qui font autour des Angles qui leur font égaux
dans la Figure C ; Dot il fuit que les Coftez qui fontau-
tour des ,Anglcs de la FiFure A, font preportionnaux aus
Coftez qui font autour des Anglesqui leur font égaux dans
Ja Figure C ; Et partantles Figures A & C font Semblables;
Le qu'il falloit démontrer.
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PROPOSITION XXII
THEOREME XVL

Si quatre Lignes Droittes [ont proportionnelles , les
Figures Semblables ¢¢ Semblablement pofees far ces
Lignes , féront auffi proportionnelles ; Et fi quatre
Figures Semblables ¢ Semblablement pofées fur quarrg
Lignes Droittes font proportionnelles , ces quasre
Lignes Droittes [éront auffi proportionnelles.

EF, GH, foient proportionnelles , & que les Figures

BI, CDK, & ies Figures EM, GO, foient Semblables &
‘Semblablement pofces fur ces quatre Lignes ; Cela eftant,
je dis que ces quatre Figures font proportionnelles, ceft
a dire que ABI eft 4 CDK, comme EM eft 4 GO ; Pour
de prouver.

_ Puifque les Figures ABI, & CDK, font Semblables, ABI

JE fuppofe premierement que les quatre Lignes AB, CD,

A BC DE FG HR S

eft 3 CDK, en Raifon doublée de AB 3 CD, par I 2o,
Prop. Et puifque AB eft 4 CD, comme EF cft 2 GH, par
Suppofition, la Raifon doublée de AB a CD, eft la mefme

' ' Nn ijj :
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que la Raifon doublée de EF & GH ; De mefme , puil-
que les Figures EM, & GO, font Scrblables , EM eft 3
GO, en Raifon doublée de EF 4 GH ; Partant la Figure
ABI eft i la Figure CDK, comme la Figure EM eft a Ia
Figure GO, par la 11. du 5.. Ce qu'il falloit démontrer.

Je fuppofe en fecond lieu, que les quatre Figures ABI,.
CDK,.EM, GO’ qui- font Semblablés & Semblablemeris:
pofées fur les quatre Lignes Droittes AB, CD, EF, GH,.
foient proportionnelles ; Cela eftant, je dis que ces quatre’
Lignes font aufli proportionnelles ; Pour le prouver.. -

«

*
.

X

'L M :

- N__or_ WV

’ . Ir*_‘l"——'
AT BETTUE T FGTORR S

i .'Sixv‘p‘pbfb'ns que KS, foit une quatriéme Proportionnelle"

aux trois Lignes Droittes AB, CD, EF, par la 12. Prop..
& que la Figure RSVT, decritte fur cerne Ligne, foit Sem--

L4

blable & Semblablement};oféc‘i‘; la Figgre EM, ou 4 GO,

4
c.‘

par la 18. Prop. Cela po

Par ce qui vient d’¢ftre demontré, comme ABI fera i:

CDK, ainfi EM fera 2 RV ; Mais ABI eft aufii 2 CDK,

comme EM eft 4 GO, par Suppofition ; D'ov il fuit, par-

la 9. Prop. du 5. que les Figures GO, & RV, font égales;.

Mais elles font auffli Semblables par conftru&ion; Partant
les Lignes GH, RS, fur lefquelleselles font décrittes ; font:

€gales ; Comme donc la Ligne RS, eft une quatriéme Pro-

portionnelleaux trois Lignes AB, CD, EF, la Ligne GH,.
feraaudiune quatriéme proportionnelle aux mefmes Lignes,.

ceft ddire,que AB fera 2 CD,comme EF, 8 GH ; Ce quil.
falloit démantrer. o 1

=7
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PROPOSITION XXIII \

THEOREME XVIL

Les Parallelogrammes Bquiangles font ewty'eux en
Raifon (ompofée de celle de leurs Coffez.

JE fuppofe que les Parallelogrammes AC, & CF, {oient
JEquiangles, & que I'Angle BCD foit €gal 4 I’Angle
ECG ; Cela eftant, je
dis que le Parallelo-
gramme AC eft au Pa.
rallelogramme CF, en
Raifon compofée de |
BC, a2 CG, & deDC,d l

X I[

A D H

C G

«CE ; Pour le prouver.

Difpofez ces deux Pa-
allelogrammes enforte
que leurs Coftez BC,
CG, {e rencontrent di-
reGement au Point C;
‘par mefmemoyen les deuxautres Coftez DE,CE, concoure-
ront auffi directement, par la 14.du1. Prolongez les Coftez .
AD, FG, jufqu’a ce qu'ils fe rencontrentau Point H ; Puis
ayant pris 4 difcretion la Ligne I, faites par la 12. Prop. que
comme BC eft 4 CG, ainfi fa Ligne I, foit 4 la Ligne K;
& comme DC eft i CE, ainfi la LigneK foit i la LigneL;
Cela pofe. - '

Puifque les Lignes AH, BG, font paralleles, & que
les Lignes ED, FH, font auffi paralleles , la Figure DG,
eft un Parallelogramme ; Et puifque les ParalTelogram.
mes AC, DG, font de mefme hauteur, AC cft 2 DG,
comme BC i CG, parla 1. Prop. Mais comme BC cft a
CG, ainfi [ eft 4 K| par conftrudtion ; Donc AC ecft a
DG, comme I ¢ft 4 K ; De mefme, puifque les Paralle.
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logrammes DG, CF,

font de mefme hauteur,. — , ,

DG eft & CF, comme [* - B[ Hf

DCeft 4 CE; Or DC : : |
) - C - d :

eft 2 CE, comme K eft-
a L, par conftru&tion.
Partant DG eft 4 CF,

B L
comme Keft 2 L. Nous: :
avons donc trois Gran- I

. 1
1 KL

deurs AC, DG, & CF,
d’une part, & trois Gran-
deurs I, K, L, d’autre ) :
pare, lefquclles prifes deux & deux font proportionnelles ;.
Partant en Raifon égale elles feront encore proportionne]--
les, parla 22. Prop. du 5. Etainfi le Parallelogramme AC
fera au Parallelogramme CF, comme I.eft 4 L.; Mais la
‘Raifonde I L eftcompefée des Raifons de I'4 K, & de K
a L, qui font les mefines que les Raifons de BCa CG, &
de DE i CF ; Donc le Parallelogramme AC eft au Pa-.
rallelogramme CF, en Raifon compofée de BC'a CG,
& de DCi CE ; Cequ'il falloit démontrer.

PROPOSITION XXIF,
THEOREME XVIIL

En towt Parallelogramme , les Parallelogrammes qui
. font allentour du Diametre , € qui ont un dngle
communavec lny, luy [ont Semblazll;:, €g Semblables

enty'eux. '

E. 138

"E fuppofe le Parallélogramme ABDC, & que les Paral-

§ lelogrammes GE, FH, foient allentour de fon Diametre
- +BC, & deplus qu'ils ayent les Angles. B, & C,. communs
avec luy ; Cela eftant, je dis premierement que les deux
Parallelogrammes GE, FH, font Semblables au Parallelo-
- gramme.
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gramme AD, Pour le prouver.

Les Angles GCE, & FBH, = o
qui font les Oppofez dans le z
Parallelogramme - AD, font
égaux entr'eux, ;iar la 34.

r

Prop. du 1. Or les Angles _ -
GIE,.& FIH, font ¢gaux 4 : , '
ces  premiers Angles, puis . 5

w’ils leur font auffi oppofez
ans les Parallelogrammes _ ,
GE, & FH ; Er partant ces quatre Angles font égauxen:-
tr'eux ; Deforte que les trois Parallelogrammes AD, GE,.
FH, ont déja chacun deux Angles égaux- 4 deux Angles;
Diilleurs, puifque les Eignes' AB, GH, font paralleles par
fuppofition, & que la Ligne Droitte CGA, tombe deflus,.
FAngle Exrericur CGI eft égal 4 fon Oppofé Interieur A;
par la 29. Prop. du r. De mefme, puifque les Lignes AC,
FE, font Paralleles, & que la Ligne BA, tombe dcifus,.
IAngle Exterieur IFB eft encore €gal 4 fon Oppofé Inte-
rieur A ; Er ainfi les trois Angles G, A, F, font égaux en-
tr'eux ; Et parce que I'Angle E eft égal a fon Oppofé G ;.
g;le I’Angle D eft égal 4 {fon Oppofc-A ; & que I'Angle
eft égal 4 fon Oppofe F,.par la 34. Prop. du1. Cestrois
Angles E, D, H, font aufli ¢gaux entr’eux. Voild doncen-
coge les deux Angles Reftans d’'un de ces Parallelogram--
mes, égaux aux d%ux‘Angles Reftans de chacun des diuk
autres’; Et par confequent ces trois Parallelogrammes font

Equiangles : Deplus, les TrianglesCGI; & CAB, qui ont

deja les Angles G, & A, égaux, ayantencore I’Angle GCI,,

commun, font Equiangles, par la 32. Prop. du 1. Et
partant par la 4. Prop.. CG eft 4 GI, comme CA eft’
i AB ; Si bien que les Parallelogrammes GE & AD, eftanc
Equiangles- & leurs Coftez allentour des Angles égaux
F_Eroportionnaux , lun eft Semblable a lautre ; De mefme,.

s Triangles IFB, & CAB, qui ont d¢ja les Angles F, &
A égaux,. ayant encore I'Angle FBI, commun,’ font auffi:
Equiangles, par la 32, Prop, du 1. Et partant, par la 4¢

. o

L 4
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‘Prop. IF eft 4 FB, comme CA efta AB ; Si bien que Tes
Parallelogrammes FH,& A D eftant auffi Equiangles & leurs -
Coftez allentour des ‘Angles €gaux proportionnaux, l'un
eft aufli Semblable 4 Pautre ; Cequ'il falloit démontrer.
e dis en fecond lieu, que les Parallelogrammes GE, &
“FH, font Semblables entr’eux.
Car puifqu'ils font tous deux Semblables au Parallelo-
~gramme AD,:Il ’enfuic par la a1. Prop. qu'ils font auf
-Semblables _entr'cux ; Ce qu'il falloit démontrer.

PROPQSITION XXV.
PROBLEME VIL

‘Deus. Figures Rettilignes eftant données, en decrive uns
troifiéme, Semblable & [une, ¢ Egale d l'antre.

3 E fuppofe que lesdeux |
JFigu};Ic)s A%C, & D, “\\ B,
"oient données, & je pro-

ofe d’en décrire wune
croifiéme, Semblable 21a

Figure ABC, & égale

la Figure D, Pour le Gl A ";
faire. .
‘Décrivez par la 44. & H & " F

45. Prop. du 1. fur la -

Ligne AC, le Parallelo. %
gramme Re&angle AF,

.egal 4 la Figure ABC;- ,

‘Puis décrivez fur AE, le Parallelogramme AH, égal 2 1a
Figure donnée D ; Apres cela décrivez fur GC, le demy
:Cercle GIC ; & apres avoir €levé au Point A, la Perpen-
diculaire Al fi longue qu'elle rencontre la Circonference
au Pointl, décrivez par la18.Prop. fur Al,la Figure AIK,

femblable 2 la Figure donnée ABC ; Er alors je dis que
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* cérte Figure AIK, fera ¢geic d la Figure donnée D ; Pour

le prouver.

Ea Ligne Al eft moyenne proportionnelle entre AC, &
AG, par la 13. Prop. c’cft & dire que AC eft & A, comme
Al eft 3 AG ; Et par confequent AC ¢ftd AG, cn Raifon
doublée d¢ AC a Al ; Or les Figures ABC, & AIK,eftant -
Semblables, une eft a 'autre en Raifon doublée de AC 3
Al, parla19. & 26, Prop. Donc la Figure ABC eft 4 Ja-
Figure AIK, comme AC eft 2 AG ; Diailleurs, puifque
Jes Parallelogrammes AF, AH, font de mefme hauteur, -
comme AC efta AG, ainfi AFeft 4 AH ; Partant la Figure
- ABC cft 4 la Figure AIK, comme le Parzllelogramme AF
eft au Parallelogramme AH ; Et en Raifon Alterne Ia Fi- -

re ABC eft au Parallelogramme AF,-comme la Figure
AIK elt an Parallelogramme AH ; Or la Figure ABC cfb
¢gale au Parallelogramme AF, par conftruction ; Donc la
Figure AIK eft auffi égale au Parallelogramme AH ; Mais
le Parallelogramme AH cft égal 4 la Figure donnée D, -
})ar conftru&ion ; Donc la Figure AIK eft aufli égale 4 -
2 Figure donnée D ; Ce qu’il falloit faire & démontrer. -

PROPOSITI/ION XXVI. A
THEOREME XIX.

8i d'un Parallelogramme , on retranche un Pavallelo-
gramme Semblable € Semblablement pof¢ an Total,
€8 ayans un Angle comman avec Iuy, le Parallelo-
gramme retranche fera allentour du Diametre du Pas
vallelogramme Totsl. '

E fuppofe que du Parallelogramme ABCD, l'on ait re- -
tranchée le Parallelogramme GE, qui luy eft Semblable °

& Semblablement pofé, & quia ’Angle GAE, -commun -
avec luy ; Cela eftant, je dis que le Parallclogramme GE -
Oo jj.
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eft allentour du Diametre du Paral-
lelogramme Total BD, «C’eft a dire \JX
qu’en menant une Ligne droitte du ;
Point A, au Point C, elle paflera par
I’Angle F ; Pour le prouver.

Si cela n'eftoit , il faudroit que
.cetre Ligne paffaft par quelqu'autre
Point que parle Point F ; Suppofons
donc, il eft poflible, que ce foit par {
le Point H, comme fait icy AHC; B
LCela pofé. - :

En tiranc la Ligne HI parallele 4 AE, Il s’enfuivroit que
le Parallelogramme IE feroit allentour du Diametre du
Parallelogramme BD ; Or ces deux Parallelogrammes ont
I'Angle TAE, commun ; Et partant par la Propofition pre.
cedente, le Parallelogramme IE feroit Semblable au Total
BD ; Mais le Parallelogramme GE eft fuppofé Semblable
au Total BD, par confequent le Parallelogramme IE, &le
Parallelogramme GE feroient Semblables, par la 21. Prop.
Et partant le Cofté IH feroitau Cofté IA, comme le Cofté
GFeft au Cofté GA ; Or IH eft égal & GF, puifquils fone
les Coftez oppofez du Parallelogramme GH ; Et partant
IA feroit aufli égal 4 GA, par la14. Prop. du 5. ceft 4
dire la Partie au Tout , 'ce qui eft impoffible ; Il eft done
impoffible que la Ligne droitte menée du Point A au Point-
C, pafle Far ailleurs que parle Point F ;5 Et par confequent
le Parallelogramme GE, d{ allentour du Diametre du Paral,

lelogramme BD ; Ce qu'il falloit démontrer.

¢

¥
&
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PROPOIJ‘I.TIOIN XXxXvil,

THEOREME XX )

Si on applique & wne Ligne droirte tant de Parallelo-
grammes que Lom voudra, chacun defquels defaille
dun Parallelogramme Semblable a un autre qui ef?
déja décrit fur la muitié de cette Ligne, le plus grand
de tous fera celuy qui fera décris fur autre moisié,
lequel féra égal €5 semblible an vefaut.

E fuppofe que la Ligne = D o
Droitte AB, foit donnée ¢
gu’elle ait efté coupée en r v
eux également au Point C, M2
& que fur la moitié CB, l'on N

ait décric le Parallelogram-

me CE, & quaprés cela I'on

ait achevé de décrire fur la

Ligne AB le Parallelogram-

me AE ; Par ce moyen, il o C K

fera vray de dire que le-Pa-

rallelogramme AD fera applique 4 la moitié de la Ligns

Droitte AB, & défandra du ParaHelogramme CE, décrit

fur lautre moitié¢, & auquel il eft égal, par la 36. Prop.

du 1. Cela eftant, je dis que le Parallelogramme AD eft Ye

{lus grand de tous ceux qui peuvent eftre appliquez fur la
igne AB, & Défaillans d’un Parallelogramme Semblable

au Parallelogramme CE, qui avoit eft¢ auparavant décrit

fur la moitie CB ; Pour le prouver.

Tirez le Diametre DB, & ayant pris 4 difcretion dans
ce Diametre le Point G, menez par le Point G, la Ligne
FGI parallele 4 AB, & la Ligne KGO parallele 4 CD;
Cela pofe, ' :

- Qo iijj
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Le Parallelogramme AG
fera aggliqué a la Ligne AB,

H D o
& défaudra du Parallelo. A
gramme -KI, lequel, par la e » LX‘L\ ;
N

24. Prop. fera Semblable au
Parallelogramme CE ; Iis’a-
git donc de montrer que le
Parallelogramme AD,eft plus
grand que le Parallelogram-
me AG ; Pour le prouver. .
Les Supplemens GE& CG, A C K R
font égaux, parlaz4. dur;Si-
donc on Jeur adjodte le Pa- '
rallelogramme KI, le Parallelogramme KE fera égal au
Parallelogramme CI ; Or le Parallelogramme -AM eft -
auffi égal au Parallelogramme CI,-puifqu’ils font fur Bazes -
égales & entre mefmes paralleles, par la 36. Prop. du 1. -
Partant le Parallelogramme KE eft égal au Parallelogram. -
me AM ; Donc en leur adjolitant le Parallelogramme
commun CG, Il senfuivra que le Gnomon LNM, fera
égal aun Parallelogramme AG ; Or le Parallelogramme
CE eft plus grand que le Gnomon LNM, qui n’e%t que fa
Partic ; Et par confequent, il eft plus grand que le Paral.
lelogramme AG ; Do il fuit que le Parallelogramme AD -
qui eft égal au Parallelogramme CE, eft aufli plus grand -
que le Parallelogramme AG § Ce qu'il falloit démon. -
TIET, '
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PROPOSITION XXVIIL
PROBLEME VIIL

Vne Ligne Droitte eftant donnée , y appliguer un Pa-
vallelogramme égal & ume Figure Relliligne donnée ,
@ Défaillant d'un Parallelogramme Semblable 2 un
Parallelogramme donné ; Mais il faut que la Figure
.donnde ne [oit pas plus grande qu'un Parallelogram-
.me qui eftant appliqué & la montié de la Ligne don-
:née feroir Semblable an Parallelogramme donne.

¥ E fuppofe que la Ligne Droitte AB, -
lla FigPure C&le Pgi:'allelogramme l‘ D }

. : [T ™
,foient donnez, & que cetre Figure
.ne foit pas plusgrande quele Parallelo- | € x|
.gramme AF, qui eft décrit fur [amoi.-
tuédela 'Liﬁne AB, & qui eft Sembla. H/ ‘ F/ 0 /G
l A
v

ble au Pa;ra elogramme iiaonné D ; Et N
je propofe d'appliquer 4 ]a Ligne AB,
unPPaEallelogx?agmcxl\e égal 4 l?i:igure7 ,
.donnée C, & Défaillant d’un Paralle- A E =S5 B
logramme Semblable au Parallelo-

-gramme Donné D ; Pour le faire,

Décrivez fur EB, moitié¢ de la Ligne Donnée, le Paral-
lelogramme EG, Semblable au Para]lelogramme Donné D;
Puis achevez de décrire flir la Ligne AB, le Parallelogram.
‘me AG ; Par ce moyen AF fera un Parallelogramme ap-
pliqué 4 la Ligne AB, & Défaillant du Parallelogramme
EG, Semblable au Parallelogranftne Donné D ; Or ce Pa-
rallelogramme AF, quieft decrit fur la moitié de la Ligne
AB, ou il eft égal ﬂa Figure Donnée C, ot il eft plus
grand ; Car il ne doirt pas eftre plus petit par la fuppofi-
pion ; §il eft égal on aura fait ce qu'il falloit faire, s’il cft

T/
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plus grand, trouvez par le Corollaire de la 45. Prop. dw
1. l'excez dont cette Figure C, eft furpaflée par le Parali
lelogramme AF, ou par EG, qui luy eft égal, par la 36..
Prop. du 1. Puis par la 25. Prop. décrivez le Parallclo-
gramme KM, égal’ 4 cét excez , & qui foit femblable
au Parallelogramme Donné D ; Puis ayant pris FO égale
2 IM, & FN égale 4 IK, menez par le Point O, la Ligne
OS parallele 2 FE, & par le Point N,.la Ligne QR pa-
rallele 4 AB, alors je dis que le Parallelogramme AP qui
eft appliqué 4 la Ligne Donnée AB eft ¢gal 2 la Figure
Donnée C, & que le Parallelogramme SR, dontil eft Dé.
faillanc, eft Semblable au Parallelogramme Donné D
Pour le Prouver: ‘ _ A
Puifque les Parallelogrammes EG & KM ont efté faits.
Semblables au Parallelogramme Donné D, IIs font Sem..
blables entr’eux, par la u..Prop,&l’Angle\NEO clt cgal
a "Angle KIM ; Dailleurs les Lignes-

FO, FN, ayant eft¢ prifes égales aux , ™ j
Lignes IM, IK, le Parallelogramme Ll
NO eft ¢gal & Semblable au Paralle-. | c / :

logramme KM ; Et par confequent K I
aufli au Parallelogramme EG, avec le- .
quel ayant I"Angle NFO, commun, 1i ¥ F\ o (&
s'enfuit par la 26. Prop. que cesdeux /. / T /
Parallelogrammes . font allentour du @~ NV \,n';
mefme Diametre ; Et partant, tirant7 F \]55
la Ligne Droitte FB, elle paflera par A E 5 B°
PAngle P ; Dailleurs le Parallelo-- - .
gramme NO eftant €gal au Parallelogramme KM, qui eft:
L'excez dont le Parallelogramnte EG furpaffe la Figure-
donée C, Il s’enfuit que le Gnomon TV eft égald la Fi
gure donnée C ; Maintenpant les Supplemens EP, & PG,
ont égaux ,par la 43. df r. Donc en leur adjotitant le
Parallelogramme commun SR, le Parallelogramme ER,
fera égal au Parallelogramme SG'; Or le Parallelogram-
me AN eft égal au Parallclogramme ER, . par la 36. du 1.
Donc. le Parallelogramme AN eft aufli égal au Parallclo-.
gramme:

—
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grarame SG ; Si donc on adjoiite a ces deux Tous le Pa-
rallelogramme EP, Il s’cnfuivra que le Parallelogramme
AP, fera égal aw Gnomon TV ; Mais le Gnomon TV, a
efté prouvé égal a la Figure donnée C ; Donc le Paral.
lelogramme AP eft auffi égal 4 la Figure Donnée C ; De-
plus; le Parallelogramme SR, eftant allentour du Diame-
tre du Parallelogramme EG, lu? eft Semblable, par la24.
Prop. Il eft donc aufli Semblable au Parallelogramme
Donné D, par la a1. Prop. Qui eft toutce qu'il falloit faire:
& démontrer. : N

PROPOSITION XXIX
' PROBLEME IR

Vne Ligne Droitte effant donnée, y applaquer un Paral-
lelogramme égal &’ une Figure Relliligne donnée, €
excedant dun Paraflelogramme Sqmb{able ‘a un Pa-

rallelogramme donne. N

E fuppofe que la Ligne Droitte AB, la Figure C, & le:
{ Parallelogramie D, foicnt donntz ; & je propofc d'ap-
pliquer d.la Ligne AB,.vn Parallclogramme égal a-la Fi-

ure Donnée €] & excedant d’un Parallelogramme Sem-
%lab}c au Parallelogramime Donné D ; Pour le faire.,.

Coupez la Ligne AB,, .
en’ degx ¢galement au . M
Point E y & fur Ja moi- E .
tié¢ EB, décrivez par la e Nk [
18, Prep. le Parallelo. A——~ p
gramme EG, fembla. ¥

leau Parallelogramme Eoons - -
Donné D ; Puisayant décrit, par la 44, Prop. du'r. &
par la 25. Prop. de ce Livre, le Parallelogramme HIK,,
¢gal a la Figure Donnée C, & au Parallelogramme EG,,

Pp -
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pris enfemble, & Semblable au Parallelogramme Donné
D ; Prolong2z le Cofté ¥G, vers M, & FE, vers L, en-
focte’ que FM foit égal 4 IK, & FL 4 IH ; Cela fair, me.
nez par le Point M, la Ligne MN, pacallele a FL ; pav le
Point L, la Ligne LN parallele 2 AB ; & par le Poine A,
la Ligne AS parallele # FL ; Ec prolongez la Ligne AB, -
julqen P, & la Ligre LN, jufqu'a ce qu'elle rencontre la
Ligne AS au Point'S ; Cela eftant, je dis que le Parable.
logramme 8P, qui eft appliquealy Li%ne Dosance AB, eft
€aal a la Figure D ; & que le Paralle]logramme OP, dont
il eft excedant, eft Semblable au Parallelogramme Don-
né D ; Pour ke prouver: ’
Puifque les Paralle-

logrammesEG, & HK, - °
out efté faits Sembla.

bles au Parallelogram- A
me Donné D, is font St
Semblables entr'eux , * '
parlaa. Prap:. & KAngle GIK eft égal 3 PAngle ERG,
Etd’autant que les Coftez FL,FM,du Parallelogramme, LM,
ont efté pris égaux aux Coftez HI, IK, du Paralelogram.
me HK, le Parallelogramme LM eft égal & Semblable au
Parallelogramme HK ; & par confequent aufli Semblable
au Parall%logramme Donné D, & au Paraliclogramme
EG ; Deplus, les. Parallelogrammes LM, & EG, eftant
Semblables, & ayant FAngle F commun - ils font allen.
tour du mefie Djametre FBN, par la 26. Prop. Dailleurs,
le Parallelogramme LM eftant égal au Paralielogramme
HK, qui a-efté fair égala la Figure' Donnée C, & au-Pa-
rallelogmmme EG ; 1l senfuit que le Parallelogramme
IM eit auffi égal 2 la Figure Donnce C, & au Parallelo-
gramme EG ; Et par confequent que le Gnomon QR eft
¢gat 4t Figure Donnde C.; Maintemant , d'autant que par.
la_43. du 1. le§upplement GP eft égal au Supplement EO,
& que le Parallefogramme AL eft égal & EO, par Ia 36,
- du 1, Il enfuic que le Parallelogramme AL eft auffi égall
s Suppletent GP ; Et partant en leur adjodrant le Pa




. me Raifon ; Pour le faire.
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rsllelogramme commun LP, le Parallelogramme SP fera
éga.l au Gnomon QR s Or ce Gnomon a efté prouveégal
a la Figure Donnée C 5 Partant le Parallelogramme SP,

ui eft appliqué 4 la’ Ligne Droitte Donnée AB, eft

cgald la F1 re Donnée €5 Ex dantant que le Parallelo-
ramme O?l ‘dont le Parallclogramme SP excede, eft
Semblable au Parallelogramme LM, par la 24. Prop IL
eft aufli Semblable au Pamlie}ogmmme Donné D ; th-
«<ft tout ce quiil falloit faire & démontrer.

PROPOSITION XXX -
PROBLEME X.

Cosper une Ligne Droitte Donnée., Jfelon hﬂgy&mf L 4
extréme Razj‘an. IR

E fuppofe que la Lxgne c I B o
JDI’OIRC AB foit Donnée;. - ———t—
tje {)ropoie de la couper‘ / /

felon

a moyenne & extré- I

Décrivez fur la Ligne AB'
le Quarr¢ AC; coupez le
Cofte AD en deux égale-
ment au Point E ; du Point D
E au Point B menez la ' '
Ligne Droitte EB prolongez Ia Ligne EA versp 5
ncg EF égale 4 EB Enfu%te. déczgvnez fur AF le- &narr:é
AH, & prolongez HGversI Cdla eftang je-dis quela
AB eft coupée au Point G, felon la moyenne & e
Raifon ; Ceﬁ 4 dire que ABeﬁ 2 AG, comme AG eft i
6B ; Pour e prouver. '

Par eette Conftru@tion, & par leKaafmmement dela ..
Prop. dy 2. Il eft é‘vldent que le Rc&angle IB eft égal au
Quars¢ AH ; Dodl fuir par da 14. Prop. de -ce Livre,

Pp.ij
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.que comme CB ou AB fon égale eft 4 AG, ainfi GH ou
AG fon égile eft 4 GB ; Ce qu'il falloit faire & démon.
xrer, o N o

PROPOSITION XXXI
.~ _ THEOREME XXI
i far les trois [ oj?ez d'un Tfimgie Re&a}zglé Jont de'm-
tes trois Figures Semblables ¢ Semblablement pofées,

celle qui eff decritte Sur le (ofté qui fodisiens [ Angle
Droit, ¢ft égale anx dews amgres. A

¥E fuppofe .que i -
JTrianPle ABC foit H

Kedangle, que I’Angle
BAC foit Droit, &

(d
* que fur les trois Coftez / N’
_ AB, BC, CA, foient é
décrittes les trois Figu- % / »
res FA, AL EC, qui /B
I .
1

{oient -Semblables &
Semblablement pofées ;
Cela eftant | je dis que
- la Figure EC,décrite fur !
le Cofté BC, qui foi-
tient PAngle Droit
‘BAC, eft égaleauxdeux .
autres FA, & Al ; Pour le prouver.
~ Abaiffez du Point A, la Ligne Droitte AK, perpendica
laire 4 la Ligne BC ; cette Ligne AK, par la 8. Prop. di-
vifera le Triangle ABC, en deux Triangles Semblablesen-
tr'eux, & au Total, & les Coftez :AB, BC, CA, qui foi-
tiennent chacun un 'An%le Droit, feront homolqgues,.ou
de mefme Raifon ; Enfuite doquoy, par la 19, Prol;. le

IE‘ D
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/ hd

—-

LIVRE SIXIEME 27
Triangle AKB eft au Triangle ABC, en Raifon doublée
de AB, 4 BC ; Or les Figures FA, EC, qui font fuppofdes
Semblables, font aufli 'une 4 lautre en Raifon cFoubléé
de AB a BC, par la 20. Prop. de ce Livre. Et partant le
Triangle AKB eft au Triangle ABC, comme la Figure
FA eft 4 la Figure EC ; Dailleurs le Triangle AKC eft
au Triangle ABC, en Raifon doublée de AC a BC, par
la 19. Prop. Mais par la 20, Prop. la Figure Al eft auffi
_la Figure EC, en Raifon doublee de Aé a BC ; Partant
le Triangle AKC eft au Triangle ABC, comme la Figure
Al eft a la Figure EC ; Nous avons donc le Triangle
AKB, premicr Grandeur , qui eft au Triangle ABC, fe-
conde Grandeur, comme la Figure FA, troificme Gran-
deur, eft 4 la Figure EC, quatriéme ; Deplus, nous avons
le Triangle AKC, cinquiéme Grandeur, qui eft 4 la feconde
ABC, comme la Figure Al, fixiéme Grandeur, eft 4 la
quatriéme EC ; Partant par la 24. Prop. du 5. comme la
emiere Grandeur AKB, & la cinquiéme AKC, prifesen-
emble, fontd la feconde ABC ; ainfi la troifiéme FA & la
fixiéme Al, prifes enfemble, font 4 la quatriéme EC ; Or
la pregniere AKB, & la cinquiéme AKC, prifes enfemble,
font égales 4 la feconde ABC, puifquelles conviennent;
Donc la troifiéme FA, & la fixicme Al prifes enfemble,
font aufli égales 4 la quatriéme EC ; Ce qu'il falloit d¢-
montrer,’ '
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PROPOSFTION XXXIL
THEOREME XXIL

Si deux Trisugles, qui ont deux (oftez. proportisnnass
a deux (oftex, [omt difpaféx, de telle force quils
faffent un Angle, €2 que leurs ( oftez bomologues foient:
Paralleles , les denx antres Coflez, [¢ renconsreront di-
reclement.

AN

E fuppofe que dansles deux Triangles ABC, & DCE,le

Cofté AB foit au Cofte AC,. comme le Coft¢ DC et
au Cofte DE ; & que ces
dcux, Triangles foient
difpofez de telle forte
guils faflent [’Angle
ACD, & queleurs Coltez
homologues foient paral«
leles, c’oft d dire quele | = X ,
anCofteDC, & leColtd . . -
ACau Cofté DE; Celaeftantje dis que les deux autre Coftez
BC, CE, fe rencontreront dire&ement ; Pour le prouver.

Puifque la Ligne Droitte AC, tombe fur les Lignes AB,
DC, qui font Xaraﬂcles Kar fuppofition, I'Angle ACD eft
égala 'Angle A quiluy eft Oppofé alternativement,parla 35,
Prop. du r. Demefme, puifque la Ligne Droitte CD tombe
fur les deux Paralleles ﬁC, E, PAngle D eft égal i fon
Oppol¢ alternativement ACD 5 Et partant les deux An.
gles A, & D, font égaux emereux ; Et puifque les Coftez
«qui font allentour de ces Angles font proportionmaux, par
?uppoﬁtion, les deux Triaugles ABC, & DCE, font Equian.
gles, par la 6. Prop. Par confequent ’Angle B’ eft égal 4
FAngle DCE, & I'Angle ACB, ¢gald 'Angle E ; Mainte.

k]
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“nant, puifque I'Angle DCE eft égal 4 ’Angle B, fil'on
adjolite A 'un 'Angle ACD, & a lautre PAngle A, qui
font égaux,-les deux Angles DCE, & AXCD, ou bien
PAngle feul ACE, fera éga%aux deux Angles B, & A, &
en leur adjoditant derechef FAngle commun ACB, }s’en-
fuivra que les deux Angles ACE & ACB feront égaux aux
trois Angles du Triangle ABC, c’eft 4 dire'd deux Droits,
par la 32. du 1. D’out i%fuit par la 14. Prop. du 1. que les
deux Lignes BC, CE, fe rencontrent diredement ; Cé
qu’il falloit démontrer,

PROPOSITION XXXII1I
"THEOREME XXIIL

Anx Cercles Egaux, les Angles conffituez an (entre, on
& la Circonference , fomt entr'ewx comme les Arcs qus
les fodtiennens ; e8 les Seeurs [ont anffi entr'eux
comme ces Arcs. -

z ) |
BDC, & FHG, foi I)\—Jl ﬁg”lﬁ
BDC, , fotent 7 T /a
conftituez au Centre \ / \ %\f \ // \Z

+ de ces deux Cercles; Fo— I-“"‘ P4

' o ¢

/

Cela eftanv, je' dis que BN ‘
PAngle BDC eft 2 , | _ o
PAngle FHG, comme I"Arc BC eft i FArc FG ; Pourfe
prouver. . ‘ o ‘

Menez une Ligne Droitvé dw Point' B, aw Point C, &
une autre’ Ligne Droitte dw Point F ay Point G ; Puls
appliquez 4 la-Circonferenee du  Cercle ABC, autant d=
Lignes qu'il vous plaira, égales 4 BC, telle qu'eft-par exerrt-
TNy .

&*
10975

E fupgofe que les A

- deux Cercles ABC, '
& EFG, foient égaux,
& que les Angles

M
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“ple la Ligne CI ; De mefme , appliquez 4 la Circonfe:
rence du Cercle EFG, autant de Lignes qu’il vous E!axra-,.
égales 2 FG, telles que font GK, KL, & tirez les Lignes
Droittes DI, HK, KL ; Cela pof€.

.. Puifque les Lignes Droittes BG, €I, font égales , les
Arcs BC, CI, dont :
elles font les Souten.

A i
dantes. , - font égaux, //T\ -
par la a8. Prop. dugs. /. ,/ \\ / : \
Erfuicte dequoy , les / D '_,*___.\.‘A\ [l /!u‘
AnglesBDC, & CDI, o ;) el e
fon% aufli égaux, par \ // \\ e \\// \ \ﬁ
la 27. Prop. du mefme \B/—Q—::\V/ VY-
Livre ; I%cfor[:e que W ¢ Fqle
PAngle BDE oft'au. 0.0 00 7 1.
tant Multiple dec Angle BDC, qui eft la premiere des
quatre Grandeurs du'il s’.git de monerer eftre proportion-
nelles, que-lArc B .1 eft Multiple de ’Arc BC, quiectt
la-treifiéme de ces mefies Grandeurs ; D’ai'leuss, puifque
Yes:Lrgnes Droittes FG, GK, KL, font égales, les Arcs FG,
GK, KL, dont elles fontles Soutendantes, font égaux,par
la28. Prop. du 3. Enfuitte dequoy, les Angles FHG, GHK,
KHL, font auffi égaux, par la 27. Brép..du mefme Livre;
Teforte que I'An le FHL eft autant Mulcdiple de I’Angle
FHG, quicftla {%conde des quatre Grandeurs qu’il s’agit
de montrer eftre proportiennelles, que "Are FGKL eft
Multiple de 'Arc FG, qui eft la quatriéme de cesmefmes
"Grandeurs ; Or fi 'Angle BDI cft égal a 'Angle FHL,

I’Arc BCI s’enfuit égal a I'Arc FGKL, par la 26. Prop. -

du 3. Et fi 'Angle BDI eft plus grand que I’Angle FHL,
PArc BCI eft auffi plus grand que ’Arc FGKL 4 Et enfin
A I'Angle BDI eft moing-e que FAngle FHL, I’Arc BCk
eft aufli moindre que I'Arc FGKL ; Et partant, par le .
Axiome du §. ces quatre Grandeurs {ont proportionnelles,
. €eft i dire que I'Angle BDC eft 4 I'Angle FHG, comme
PArc B7 e& a I'Arc FG ; Ce qu'il falloit premierement
démontrer, . S

. ‘ I
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]'c dis en fecond lieu , que les Angles BAC, & FEG, qui
font conftituez 4 la Circonference de ces Cercles, font cn-
core entr'eux comme PArc BC eft 4 I'Arc FG ; Pour le

rouver, v R

Les Angles BAC, & FEG, font les moitiez des Kngles:
BDC, &gFHG, (Far la 20. Prop. du 3. Et par confequent,.
par la 15. Prop. du 5. ’Angle BAC eft a I'Angle FEG,
comme U'Angle BDC eft 2 I'Angle FHG ; Or P'Angle
BDC eft 4 Angle FHG, comme I’Arc BC eft 4 PArc
FG, comme il a efté prouvé ; Et pattant, I’Angle BAC
eft 4 ’Angle FEG, comme I'Arc BC eft 1 'Arc FG ; Ce
qu’il falloit démontrer.- o -
~Je dis en troifiéme lieu, que le Se&eur DBMC eft au
Seteur HFOG, comme I'Arc BC eft a 'Arc FG ; Pour
Ie prouver.. . L :

Puifque les Lignes BC, CI, font égales, & que les Arcs:
BC,.CI, qu’elles fodtiennent font egaux, 1l senfuit que les-
Segmens BMC, & CNI, font aufli égaux entr’eux ; Aquoy
fi on adjotite les Triangles BDC, & CDI, qui font égaux,.
par la 4. Prop.-du 1. les Se¢teurs DBMC, & DCNI, fe-
ront aufli égaux entr’eux ; Deforte que 'Arc BCI eft au-
tant Multiple de ’Arc BC, qui eft la premiere des quatre
- Grandeurs qu’il s’agit de montrer eftre proportionnelles,
que le Sc&eur DBCI eft Multiple du Se&teur DBMC,.
qui eft la troifiéme de ces mefmes Grandeurs ; On prou-
vera: de mefme que I'Arc FGKL eft autant Muldple de
PArc FG, qui cft la feconde des quatre Grandeurs qu'il
s'agit de montrer eftre proportionnelles , que le Se&eur’
HFGKL eft Multiple du Se&eur HFOG, qui eft la qua-
triéme de ces mefmes Grandeurs ; Orfi 'Arc BCI eft
égal a I’Arc FGKL, le Secteur DBCI eft auffi égal au
Se¢teur HFGKL ; Sil"Arc eft plus grand que ’Arc, le
Sc&eur eft plus grand quele Secteur ; & fi I'Arc eft moin-
dre que I'Arc, le Secteur eft aufli moindre que le Se¢teur ;
Donc par le 2. Axiome du g. Ces quatre Grandeurs font
proportionnelles § ceft a dire quele Se¢teur DBMCeft au
. ectcur HFOG, comme ’Arc BC eft 4 'Arc FG ; Ce qui

~ reftpic a démontrer, Qg
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A, Corollaire.

Pajfque IAngle d'un Sedtcur eft 4 I'Angle d'un’autre
Se@eur, comme I'Arc de-l'un eft 2 'Arc de I'autre, & que
FArc eft 4 'Arc, comme-le- Seéeur eft au- Se&eur, Ii
s’enfuit que comme 'Angle eft 4 'Angle, ainfi le Sedteur
cft au Seteur. ) o

d7. C orollasre,

.Deplus, puifque le Cercle eft compofé de -tous les
Seceurs qui peuvent eftre autour de fon Centre, Il eft évi-
dent que comme la quantité des quatre Angles Droits qui
peuvent eftre autour du Centre, eftd la quantité de 1’'Angle
du Seceur , ainfi'la quantité detout le Cercle, eft 4 la
quantité du Seceur. N

FIN.
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DARITHMETIQUE 71
4 bout ; Elle luy fournira todjours de nouvelle. matiere de
quoy'exercer 2 curiofite ; Maissn vojld ce me femble au-
tant & plus,qu'id n'en fauc paur la neceffitg ; C'eft 3 dire,
pour pouvoir s'acquitter avec-honneur de toutes les Char-
ges & de tous les emplois aufquels un Homme du monde,

I3

d’affaices, ou de negoce puifle eflreappliqué. -

Fastes a corriger.

Preface. pnﬁ t4. 1,18, liCex fes,
Page 12¢. la Figure cft renvesfée.
Pag. 1)9. il manqe A la Figure 1a ligne CD, qu'il faws tices,
Pag. 147. lignei3 lifez on aic mené.
Pag. sv2. L. 16 meuezaiofi les virgdles. AED; dismmomres .
Rag. tye. L. 4. meceez ces visgules, , patla troifiéme Propofition s
Pag. 318, L. 24 lifez grand :
Pag. 170, L. 1g.lifez, ils font enst’eus. -
Fag. 184. | 19. liktz de DC
Pag, 293, lies 292, : o . . :
Pag. 194. L. 10. lifez figute C, & ligne 19. Ufez HIK, © < - * :
', Nota, ilmanque une ¥ & }a figuse ,;il I’y feus mesre, FN. - o . .
Pag. 333 LAngle A de la premicre bg. devtoi eftre plus euvert, ea 1a . fig. wacefld e sc,
- Page 965. 1 9. lifes paraliclipipede, RN o o
Pag. i3 . lifez 381, =
Pag. 386. 1. 29.Jifcz plus feurement.
Pag. 400. L. 1.. cffacezs DGE .
Pag. 44s. U mn?ue une F i Is figure. AY, AF. s
Pag. 441 L1 lifes 3. coifes . & ligneyy lifex 8. colferg . . o
Pag. 4s6. L 11, Lifez, qui fe flanque. . ' o
Pag. 419 Lyo. lisesdobasas d AC. . . . - S
Pag. -63. L .7 lifez, lefquels, & lig. ya. effacer ds. | ’
Pag. 465. il manque lafig laligas T, perpendiculaire 3 Ag. il In fage tiser;
Pag.-a7¢. L . lifez, baute. . T
Pag. ¢i1. L ageeffacez, en. : : S
Pag. (741 meceez an B au poids.

- .
. [

I

" Pag. s63. | 16.lifez quelle. - ! ' [ . -
Pag. g7t :. 14 Lifu ML. °* '
Pag 590 I as lifex,ce qui, &lig, ag. lifes pac comt : . o
Pag. P‘;:‘. L zg.lnfe::lifcun.n. ﬂ‘ soliar . - T o

¥ag. 648. L. a1 lifez pasticulieres. -
Pag. 634. L. penulcieme, lifez, & od .
®ag 709. I §.lifez, (s preuve, . o B

Pag. '715. L 19. lifea, cela fera 30,1,
Pag. 748 1. 18. hifex gue ce eraisé ’ . N o,

Pag. 7580 di 4, lifce, Ganscn

'FFFff ijj
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» OUIS parlagracé de Dieu Roy de France & de Navarre;
: A nos Amez & Feaux Cenfeillers, les Gens tenans nos.Cours
de Parlements, Maiftres des Requeftes ordinaires de noftre
Hoftel, Prevoft de Paris,Baillifs, Senefchaux, leurs Lieutenans, 8¢ aucres
nos Jufticiers & Officiers qu'il appartiendra ; Salut, Noftre cher & bien
améJacques RomausT, s'eftanttoute {a vie appliqué i ’étude
de la Philofophie & des Mathematiques, Nous a ttes-humblement re-
montré qu'il auroit compofé plufieuts Traitez qu'il defireroit faireim-
primer. & donner au public s'il en avoitnos Lettres fur ce neceflaires ;
entr’autres un Traité.de Phyfigue, ou delaScience nasurelle, & celny de
Cofmographie, veus par le Sieur de M eray noffre Confeiller & Hiftorioe
graphe; Les quinle Livres des Eleméns de Geometrie d Euclide, L' dyith.
metigue Pratigue ; la Refolutiondes Trimngles ReQilignes & Sphevigues; la
- Geometric Prasique ; le Fortifioazions , les Michanigues, & la Perfpetive.
A ces causes, voulant donner audit feur Rohault des marques
‘de I’eftime parriculiere que nous faifons de fa Perfonne, pour Pexciter
a continuer fes recherches , Nous luy avons permis & accordé , Per-
mettons %accordons par ces prefentes,de faireimprimer lefdits Traitez
par tel Libraire ou Imprimeur du nombre des refervez c}n'il voudra
chaifir , en tel volume, caraere, & autantde fois que bon luy femble-
ra, pendant le temps de dix ans, & commencer du jour que chaque
Traité fera achevé d’imprimer pour la premiere fois en vertu des pre-
fentes ; Iceux vendre & debiter par tout nofire Royaume, Faifons
défenfes A tous Libraires , Imprimeurs & autres, d'imprimer , faire im-
rimer, vendre & diftribuer lefdits Traitez , fous quelque pretexte que
ce foit ,mefme d’impreflion étrangere , 8 autrement , fans le confente-
ment del’Expofant ou de fes ayans caufe, fur peine de confifcation des
Exemplaires contrefaits , amende arbitraire,, defpens, dommages & in-
terefts. A la charged’en mettre deux Exemplaines de chacun en noftre
Bibliotheque publique, un en noftre Cabinet des Livres de noftre -
Chafteau du Louvre , & un de chacun en celle de noftre tres-cher &
feal Chevalier Chancelier de France le Sieur Seguier, A peine de nul-
lité des prefentes : Du contenu defquelles, Vous.smandons & enjoignons
faire joiiir 'Expofant & fes ayant caule, pleinement & paifiblement ,
faifant ceffer tous tronbles & empéchemens § Voulons qu’en mettant
au commencement op 2 la fin defdits Traitez , un extrait defdites pre~
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_fenws elles-foient tenuds pour deugment fignifiées, Mandons au pre.
M; h%ﬂuiﬁu‘éu"ﬂergexm‘faiu pour lexecucion defdices:pref{en.
tes, toutes fignifications , défenfes, faifies , & autres A&es requis & ne-
ceflaires , fans demander autre permiffion, nonobftant Clameur de
Haro, Chartre Normande, & autres Lettres 4 ce contraires : Car tel
eft noftre plaifir. Donné a Saint Germain en Laye le treiziéme jour
d’Avril , I'an de grace mil fix cens foixante-dix ; Et denoftce regne g
vingt. fepriéme ; Et plus bas ; Parle Roz en fon Confeil, D’ALengg’,
avec paraphe ; Et fcellé du grand fceau decire jaune., }'

chiﬂre’ dans le Livre de la Communauté des Marchands Libraires Is-.
imewrs & Relicursde cette Villede Paris, fuivans & conformément &

§ Arreft dela Coxrde Parlement du 8. Avril 1653.1e 30 Avril 1670,
Signé Anpr2' Sousron Syndic.,

La veuve dudit Sieur R o ma ur T a-cedé le droit qu’elle avoitdans
ledic Privilege 4 GuiLiAaume Desprez Marchand Libraire,
pour en joiiir fuivant & conformément au traité fait entr'eux.

" Les Livres des Elemens &Euclide £8 les antres Trairez, qui fuivens, oms effex, achever,
dimprimer pour la premiere fois le 13, 0Zobre 1682,




