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‘non abfgue maturo Clauij con-
filio, iterum , itecrumque dedig ¢
At meus Euclides ite Zunior , -
atque ab impedimentis illis,que
dixi, iam liberior, licét ad ma-
“iora etiam itinera videatur ex-
- peditior’, abire tamenlongius,
& ne Soram quidem proximam
" prateruchi permittitur . Tevnd
-~ Dux Excellentiffime , fauftum-
que Boncompaguni Nomen, lite- -‘
ris , Xliteratis amiciimum,fibi
eligat Patronum’ e péceffe : |
aliom enim cligefe nec facile
poteft,nec omminodebet . Cau-
fas priuatas non commemoro; .
funt notz Tibi, Tuilque. 2 qui- |
bus ca extantinmecollata:Ber
nignitatis argumenta, quenuk |
Jum tempus , rerum licet ome
niuin edacifsimumyexedere por
terit . Neque alius eft fenfus
“cim Sacictatis vaiverfz , tum
2 - -
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' prefertim Gyrfinaflj buius Ro-

mani ( melius dixerim Grego-

" tiani) quod quantum vni GR E-

GORIO X111, debeat,in ipia -
fronte , literis longé, latéque
patentibus, exponit. Schola
autem Mathematica tanto erit
in pofteram Tibi, Dux Inclyte,
mecum cbligatior, qtio Eucli-
dem - {sum apud te videric cfle
pretiofiorem . Immo hoc ego
mihi nomine plurimum femper
gratulabor, quodexemplo Tuo,
quem pridem omnes fcimus Eu=
elidis ftudiofifimum , Studiofi
noftri, hzc ipfa ftudia , aggref-
furi fint alacrius, & f{inon feli-
citate pari ; certe conatu no

impari afflecpruri, Vale.
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zandem™P. Perrici Fonfeca, Gup tunc Conim=
brice vitdbarur Mugifre inPhilofopbin ( Wb
suiies mahi poflea adimivium Iuing fecut ¢b
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liciam diy lasisansem, salemque bofpisé aui= |
deexpelfansem amandas . Neque opus fuis ¢
longo cirenity : vitro Fatim fepfum [uaque
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gefmars jecunt . vimu libvi legendam proe &
buir , lecamerplicaunic , eamque yasionibus
adeo enidétibus confirmanit, nibil vt amplins
duby fupeveffe videyernr obﬂ’uruit primum
Clawsus tantam agnofcens,in re tam difficili,
facilitatems , <& claritatem tantam insanta
obfeuritate; eoque sTasimamotis affedu Yu-
“elidem complexsus eft, vt-eius amiciviam nun-
quam amplins depofuctit, immo id-omni cona-
sw procurdvit s ewm vs locum obrinever apud
omnes,quem apud fe ampliffimum inneneras.
DNsbil igiswr cunéfatus,illics adinffavvan
. sionem Gromesrie incemeis fe [e accinxis; pri-
ma eins fundanicnta acenratiffime vecogno-
uis 3 infismiora nowis fubfruitionibus corre-.
borawis : collapfa Yeflieuis , & quicquid ferd
Eleméntovwm veperit-ab alyjs addid i id vm-
ne gnam digentiffime dues in tomos difiri-
buis : vique Geymervie quamprimum fuce
cxrrerer 5 dedis inducem vsrumquc , deditgue
dterum iterusigue copiofiores . Quo autem boe
o, quoue LebForym-emolymenso,non dico + il
lud certum efF 5 SEatim vennffivrem [olidios;
vemguee comparuificin publico Geomesriam .
Deme faveborLibenter 5. eins me-lecTirasioms
acquifmsfe 5 fi-quid bifce in Difeiplinis affew
-quutus. [um, & putonifi mea me fallas:con-
 feientiay aliquidesiam. animi [ui in me trif-
fudiffe 5 vt spfe quogue in hec Fudia aliquid
operis conferrem, rerumque mathematicaryn
Sudiofis, fi gwamode poffem ; prodeffem .
- Sed gnte omnsim vifum:eft fubuenire,.non
sam aliens quaei domeltica neceffisarisguam
S nemo
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newss eff qui mew agnofeas . Nam fine fun-

damensis, fublimiora preferiim adificia quis

din favepofie credas ¢ Commentarios Clany

smnes commendans : fed guotms quifque et 5

zui co fruainut, guem commendat ¢ N on qui~
cm deerans visense adhuc Clauio, Clauy *

. Jedeoiam ange annum [eptimnm [upra des
cimum fublatat viuis, liovoysm esiam capis
Jensivi penuvias efigue [pevperexigua edi-
sianwm pofibumarim.

. Refle igiswr Germania Euclidem denwe
Lasinum fecis ex Graco . Duacum omiffis
¥5 que ravisg assinguniuy in.Scheliss ea fal-
tem Aimiua,qm'lm Geomervia iknior nutrirs

“ Joles prowidis fibi . Idem fecis Fervavia,
Loin:chr N eapolis 5 & cum Neapoli vuiners
Jo Schila marbematica fimisbye - fubfidys
- fJuam vellens leuaveegeiin-em. Fgo Romam
& Roganum Gymnafinm apprily ;’qiod licen,
praser Clanium in bis . difciplini Deltovem

y, ¥

«livm neq ¢ debeas admisserc; neque admizn

sas.5. Clasislsimy samen aliquem srallabilion
semaptimeivrecopias.- . . . )

- - Qmave v defiderijs,ne dicani quevelissam
wfie, sundew finis imponatur ; om ipfequos
qiievobis profety iis bucem Elemensorum Ewi
clidis ;& Commemsuriorsm Clany Compendios
Lum ; wimssram Jex libros prioves , com aliqae

parsevndécinei : boc af¥ea que quos annis an-

dire confueniflis . Asque isanoy evisquod &
. Germania . Belgio ali[que partibus ciiam:
- Arnlin buivfmodi nuxilin enotesis . Dowi ha~

Sebivie Clunivkum gué defodewaltis ; habebisie

etiam
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_etiam foris , qui vos whique comiteswt 5§ . 4o
andiza in publicosrepesat in prinaso, & pan=
cioribus veferat, que pluribus verbis ingefic-
ras Clawins maior, . . - : :

Negue videvi debet alicwi falTum male
gquod bic propofiiones demenfivariont(que re-
cisentur flylo non provfus Claniano . Nam
hac funt prepria Compendiornm privilegia .
Cerse breuior eft & multe clavior Propofisio,
que fimul propomitur & fimul per fignram
explicatnr . Ita Pappur Alexandvinue in
Juis ColleFjonibus , isa aliy complures magni
Geomesre . Immo Clauins ipfe hocipfum fa-
¢ic immediace poft Propafitiones abfoluse po-
firas , antequa demonfivationes aggrediatnr.

Numerus vevo Problemasum asque Theo-

 vemasum omnino fuit vesinendus o ne citara
dcitatis difcreparens : mon tamen opus fuis
obfeysave oydiness sn omnibus eundem . Sal-
sem in guarso libvos vhi agisur de Infevipsior
ne , ¢ Covcumfferiptions figuraram s melins
fuit eliquas coniungere, quam feparare we
Praxes, demonflrasionefque omuibus efiens

SCommunes . o -
~ Deniguebani , vs [Yeve s eonflles Clauine
maior , & vewiam dabunt findiofi Leoves
£ vno alievove in loco Clanine minor demene
Fivasiunculam aliquam fiuem [sbfiitnis non
Juz s vs fallnm :} ad primam , & fecun~
am yadec:mi ; que guia alioquin videban=
$u? vrgevi warys inftantijsy indigebans ali-
gue fucenrfis s & quia pex [e funt nosiffimes
O impracedensibus libris [uppofise  poseris

~ ssiam



TR

eiw penizusomisti, Sed de husifmodi iise
cicent Doffioves . Lygoid prafiare Deo adin-
uanteconasus[ums quod Studiofis veile,gra-
tumque fore, & finceritati Geometrie con--
Sonum exiflimaiii o :
De Problematibus id folum pofErems loc
aduerto ; nenefle quidens hic sraéf ara pro di-
gnitate , fufficienter tamen quo ad vfum qé
habene in Elemensisyqui in eo potiffimium con-
Sistity ve ummiailla que ad demonStrationem
Theorentarum affumuntur certa fints & ex-
lorata ;5 hoc et 5 vel ex Principys , vel ex
aliis propafitionibus pramonfirasss dedufa.
Cuni vero eadem Problemata traffantur
perfes ¢ gratia [uislonge aliter fehabet cum
yum traffario. Tunc enim Geomerya nonde-
bes efic consentus monfErafle vnam vid eame
que qualemcungue 5 feddeber civexmfpicere
& rentare plures aditus , ¢ ex omnibus fe-
mitisillam [eligeve, qua planius, & compen=
" diofiirs o ad folusionem Problematis intellectis
praficic dedizcas o Inve igitur [wo videntvir
Problemara poftulare Opnfeulis fuum . E: fa-
ne per meobtineat licet, dumodo pey grasiam
eius liceas,fine quo nibal licet , qui fiyve cxpit
fauereinchoatis , fic benefaueat progre(ibi.s,
Fieri porevit ve boc Opufcnlic quodiam folica-
Yiumefl 5 &b nomtam primém quam »num
primum effe poffic proprio ex Titulo , & ex
-enumerasione [equeniinm., principivm fias
&liorum .
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EVCLIDIS
ELEMENTVM
PRIMV M.
DEFIN!TIONES.

thzbus vocabula Artis , & Termini
_ in Elementis vfurpqtl ex=
plicantur .

- EFiNITI0 I. Punum , eft
A€ cuivs parsnullaeft.

I3 ?{, 2 Linea,vnius tancum dimene
SIS & fionis fecundum longitudinem
capax., '

3 'Linez termini funt pun&a .
4 Lineareacft,queex zquo faa incer-
facetpunéta’,
Secundum Archimeders eft minima ea-
rum que terminos habent eofdem. hoc
eft, breniflima éxtenfio inter duo punéta.
' 5 Superficies eft duarum diméfionum fe-
cundum Jongitudinem & lacicuding capax,
6 Superﬁcm autem extrema funt line2 .
7 Plana fuperficies eft qQuz ex zquo fuas
interiacer lineas. '
$ecundum Heronem cui omni ex patte cé«
gruit linea re@a ,

) A Planus -

»
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" Elementoyum

Planus angulus eft duarum linearum in
plano concurrentium, & non indireGtum
iacentium (ita ve vna verfus concurfum &
fecundum naturam fiam protraa non cG-
tinuetur cum altera) alterius ad aleeram
inclinatio. '

‘9 ReQilineus angulus eft, quem coniti-
tuunt linez reG. . :

10 Angulus re&ilineus re&us eft quem fa-
cit linea alceri line2 infiftens, & ad veram-
gue partem zque inclinata . Et caleslinez

icuntur fibi mutue perpendiculares.

%,
8

11 Obrufusangulus eft qui reQo maior eft,

32 Acutus qui minor reflo .° )
13 Terminuseft,id quod alicuius extre.
mumeft, B

14 Figoraeft,qua fub vno vel pluribuster

_ minis continetur. .

15 Circulus eft figura plana, vpica linea cG~
prehenfa qua peripheria appellatur, ad
quam omnes retz ex quodam piicto edu-
&=z funt zquales.

16 Hoc pun&um centrum circuli voeatur .,

17 - Diameter eft, qua produ&a per centrii
dividic circulum bifariam. .

18 Vade femicirculus, eft figura contenta

_ diametro , & femipheria .
19 . Redilinex figura fune,qu re&is lineis
continentur . . ‘

20 Trilaterz, que fuberibus.

21 Quadriliter2 , qua fub quatuor.
23 Keliquz vocantur multilaterz, .
R : - Aequi-
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Liber Primus .. _
23 Aequilaterum eriangulum eft,quod tria
habet latera zqualia. -
24 Hofeles quod duo .

"2y Scalenunfquod omnia tria habet inz-.

qualia, -*

. ‘ , .
26 Re@angulum triangulum eft, quod ha-

bet angulum reum .
27 Amblygonium quod habet obtufum .
28 Oxygonium quod omnes acutos . -

29 Quadratum elt quod xquilaterum, & _

reftangulum eft.

30  Alteraparte longior figuraeft re@angu-
12 non zquilatera., -
Poteft vno nomme vocari Oblonga, vel
Oblongum.” '~ Y

" -31  Rhombus 2quilateracft.non reQigula.

32 Rhomboides habet latera, & angulos
oppofitos @quales,& nequé xquilatera eft,
neque retangula. :

- 33 _Reliquz figure quadrilater® vocantur

Trapezia.
34 Parallelz reGz linex funt, quz cumin

eodem i;::)}plano quantuincunque protia-

&z non poflunt concurrere .
35 Parallelogrammum eft figura quadrila-
terahabens latera oppofica parallela.
36 In parallelogrimino propofitionis 43 «
dgxo parallelogramma AHGE, GFDI,
* dicustur circa diametrum A D exiftere ,&
reliquaduo HCF G, GEBI, vocantur
complementa. o ‘

o CA3i PET -



4 . Elementorum

PETITIONES [en POSTVLATA.

§sns propofitiones prac¥ice , & fup~
powsntur vt per [e notz .

1 Pun&o ad puactum liceat lineam re-
A_ &am ducere . id quod fit per conce-
ptionem breuiflimi excenfionis
2 Etlineamre@Gam quantumhber produ-
cere_s .
.3 T-emquouis centro, &interuallo cidem
centro applicato, cxrculum deferibere .

./[XIOMAT.A ﬁe u PRONV Nz

- Sunt Propofitiones ﬂtcculatz’u.e , quee
non tdigent demonflvatione. .

® cidem zqualia, inter fe funt 2«
Q qualia. -

2 Sizqualibus adx;cxantur zqualia , funt
equalia.

3 Siabzqualibus abx)cmntur aequaha,re-
manent 2qualia .

. 4 Inzqualiacum zquahbus faciunt in2-
qualia. .

s Aecqualia ablata ex mzquahbus , relin
quumt inzqualia,

6.7. Dupla vel dimidia cmfdem. fune 2-

qualia. -
L Quz’ .
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. Liber Primus . 5

8 Que fibi mutuocongruunt funt zqua-
lia. deber aut talis congruentia conftare
intelleQui.

9 Totum fua parte maiuseft.

io. 11. Duz re&tz concurrentes, & fe mutuo
fecantes,non habent aliquam partem com-
munem. ' :

12 Omnes re&i anguli fune 2quales,

13 BeBuclidis 1 1. ponitur ad propofitio-
nem 28. fine qua non poteft fuffeienter
concipi . -

14 Duzlinex re&ta poflint quidem con-
ficuere angulum , fed non claudere fpa-
tivm, aut conftitugre figuram . -

1§. 16.17.18. nov fune viui in Blementis .

19  Omnpe.cotum eft zquale fuis partibus -

. fimul fumpris .

20" Si totum totius eft duplum , & ablatum
ablati, etiam reliquum eft duplum reliqui.
Sed hoc axioma non eft neceflarium, po-
teft enim eius loco citari 1 9. quinti cuius
‘demonftrationes non dependent ab alijs
libris prazcedentibus .

DEPROPOSITIONIEVS
in generes,

Ropofitiones, vel funt Theoremata , vel

Problemata. illa verfageur circa quanti-

tatem abftra@am fpecularing : ifla pra&ice,

quiahabée pro fine aliquod opus intelleGua-

le, circa eandem quantitatem abftrattam . Ee
’ A 3 ira
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- 6 Elementorum
ita fumpta propoficiones funt proprié mache-

matice, & pure Geomerrice. Ad Theore-

mara reuocantur Pronunciata; ad Problema«
ta Doftulata . de quibus fuperius,
Problemata qua fiunt per inftrumentanon
funt pure Geometrica; poffunt tamen aliquo
modo dici mathematica falrem illa, quae veii-
tur fola Regula & Citcino. Hzc enim duo

infirumenta fundantur immediate in poftula- -

tis, hoc eft in linea re&a , & circulari -
Eodem poflunt reduci etiam illd inftrumé-
t2 quz funt per Regulam & Circinum . Re-
liqua vero referantur ad Mechanicam . ex
quibus aliquafunt quidem vera, fed nondum
Geometrice demonftrata ; alia falfz, vel fal-

tem dubia, quz tamea fubinde admittuncur,

quia videntut facisfacere fenfui.

Denigue tam Problcmata , quim Theore-
mata proponuntur aliquando nomine Lem.
matum, que premiccuntur vel fubijciuntur
propofitionibus principalibus, quando funt
weceflaria, neque poffunt commode citari «

PROPOSITIO 1. PROBLEMA 1.

3uper dasa linea A B, triangulum Aequi-
Lasetum deforibere .

\Entro A,interual.
1o AB, defcriba.-
tur per 3. poftul. circy~
lusCBD; &centroB
" eodem interuallo B A .
alter .

?
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Liber Primus .

dter CA D, :ecans pricremv. g inC; & |
exC, ad A, B ducantur C A, CB, per
poftul. 1. Djeo triangulum A B C efle zqui-
latertm . Eft enim A C, 2qualis AB, &B
C, 2qualis eidem per definitionem circuli ;
ergo zquales inter fe, per 1. pron. atque
adeo-triangulum ABC , eft zquilaterum

per def. 23, ‘ '

PROPOS. 2. PROBL. 2,

Ad dasum punfum A date B € ponere li-
: © neam equalem . .

PROPOS. 3. PROBL. 3.

Ex majori A H . minori B ¢ equalem ab-
Jeindere :

AT aPE prcedentem
; defcribatur fupra
A C, triangulii 2qui-
lacerum A CD, & cé.
tro C,interuallo C B,
per poftul. 3. circulus
) BE fecans protradtam
D C,inE. &rurfuscentro D, interuallo D
E alius B G fecansprotraétam D A inG, &
tertius G [, defcriptus ex A, interuallo A G,
abfcindat ex AH,re@am A L. Dico AT, -
qualemefle datz BC. ReQzenimAl, eft
zqualis A G per definicionem citculi, AG
zqualis CE quiaDE, D G funt 2quales per
eandem definitionem circuli, & 'ablata;) DA,

4 - DC
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8 Elementorum
D C funt 2quaies per def. trianguli 2quilate.
“iergo per 3. pron, A G, & zqualis CE ,Eft

sutem eidem CE, per def. 15.2zqualisBC,

ergo tam A I, quim A G, funt 2quales
iph B C. '

PROPOS. 4. THEOREMA 1.
AB, wqualelascriDE. & A€, ipiDF:

Dico ¢ bafim B €, aqualemeff. bafi EF;
& sriangulin G 5 equaletrianguloH , &

T Angulus A, fi ,gq;.zlh AnguloD s & lasus

angulum B, angulo E . quibwsopponuntur

#qualialaicra A C;D F 5 ¢ ang lym €,

angulo F 5 q:ibus opponaninr reliqua dwa

lateramqnalia AB,DE. -

‘A D A&a enim fuper-

‘ pofitione,A B,cd-
G . gruit DB, & apgulus

o E ¥ ‘A, angulo D; & con-

fequenter latus AC,

htel‘i DF » propterea qmd omnia ifta fint
®qualia ex hypothefi . Ergo & bafis B C con-
gruit bafi E F; triangulum G triangulo Hjan-
gulus B, angulo E, & Cipu F . & ideo omnia
itz funt inter fe 2qualia per §. pron.

PROPOS. 5. THEOREMA 2.
Latus A B, fit equalelateri AT, fintque
preduéta ad D, E vicunque : Dico tam an-
, Sulos ABC, ACE, qgwmDBC ,ECB,
effe eguales™. .

v Per

|




Libey Primus. - 8
Er tertiam fiat A E 2qua.
P iis A D ; ne&aturque per
N poftul.1. CD,B E. Eruntque
E per 3.pron. etiam BD, CE
zquales; & intriangulis AB
E, A CD erunt circa communem angulii A ,
latera lateribus 2qualia A B, ipfi A C,& A E,
ipiAD. Ergo per4.bafis BE, eft zqua-
lisCD; angulus ABE,angulo ACD, &
AEB, angulo AD C. Rurfus in triangulis
BCE, CBD. circa zquales angulosE &
D. Latus BE -eft zqualelateri CD ,,& CE
ipfi BD . Ergo per eandem 4. angulus BC E,
eft zqualis CB E; & hi funt duo anguli infra
.-bafim B C: & angulus CBE, 2qualis BCD,
& kx fublati ex zqualibvs ACD, ABE re-
linquunt fupra eandem bafim zquales A CB,
ABC.
Curoll. Hine patet triangulum zquilate. -
rum efle 2quiangulum. '

PROPOS. 6. THEOR. 3.

Angulus ABC , fir 4’qu¢li: AC B: Dice
larera AC , AB. 2fe aqualia.

: \ I enim effent inzqualia , pofler
: femper ex maiori v.g. A B, abfcin~
, 1B D aqualis minori A C;; atque ita

L L]

A e,

fieree eriangulum B C D, 2quale trid-
. gulo A B C, per 4. quiacirca zquales
angulos D B C, A CB, funt latera lateribus
xqualia, ‘ '
' Ay Corold.
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10 Elemeuntorum
Coroll, Ergo triangulum zquiangulum ,
erit quoque zquilaterum. -

-

_PROPOS. 7. THEOR. 4. .

AD fit equalis AC, & BD, wqualis
Jbs contermine B €; g0 A C,BC, conweniant
ad ¢ . Dico reliquas AD .BD ad parses € ,
non conuenire ad alind punéium .

Aliter .
Triangulis ACB, A DB
St communjs bafis A Bser A
" Dyaqualis A € , & B D, ipf

in alteram parsem coincidere
provfwscum sriangulo AEC .
D Euclides premicit hanc
propofitioné oftauz,quam Proclus ita demGe
firar, ve potius o&aua praluceat feptima o

PROPOS. 8. THEOR. s.

Latus A B, fisaquale DB, ¢r A C , iphD
-€ > necwonbafis B C ,bafi B C . Dico ane
Sulnw A 5 equalem effc angulo D .

I Neelligantur coniunfta ad commumem
& bafim'B C ira ve latera zqualia fint etiam
contermina, fed ad partes diuerfas, ne&i-

turque A D, quz vel tranfic per C, vein -

primo calu; vel cadit inter B,C vt in fecun-

do 5 vel extra vt in tertio . In primo propter

#qualitatem laterumBD,B A, angulfn A,D
C .. - e

N~

B B €. Dico A B Dytranflarum

- &

D1

-4
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Liber Primus ., 1t
. _AD funt zqualesper 5. In feciido, &
£< ' %c tertio propter zquahitatem late.
| 4 Tum AB, BD, funt zqualesan-

D guli BAD,BDA; & propter
: C zqualitatem laterum C D, CA

A D fint quoque zquales anguli C
ﬁLDA, CA D. Ergo in fecundo

kY

calu cotus angulus B A C eric 2-
qualis toti BD C3 & in tertio

reliquus arigulus B'A C reliquo B D C.
" Corold. Et quia circa angulos zquales BD
C, BA C funt latera lateribus zqualia :
erunt per 4. triangula. 2qualia; & reliqui

anguli reliquis angulis , fub quibus ®qualia

lacera fubtenduncur .
i " AD.3. PROPOSIT.
‘B'é (D YN feptima ponuntur eadem

- & quzin o&aua. Erfo in_s
.eriangulisABD, ABCerunt -
anguliDAB,DBA, xquales
angulisCA B,CB A . Etideo
in fuperpofitione fibi mutuo ¢ 6,
. gruent, & latus A D, coincideg
cam AC, &BD, aom BC, atque adeo

punétum D, cum pundo C.

FROPOS. 5. PROBL 4.
Panm angulvm relfilinenm BAC , bifas

viam fecare . - )

" A Bfcindantur per 3. zquales AD, A E,
& fupra DE fias per 1. trianguli 2qui-
- As® lae- ~
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12 Elementorum
laterum D E F. Dico AF farif-
facere propofito . Angulus enim
. 'F AD,eft zqualisanguloFA B,
By per 8. quiaduo latera FA A D
funt zqualia duobus F A AE,’
~ B ¥ @ &bafisFD, baiFE. '

PROPOS. 10, PROBL: p. -~ *
Datam refiam A B’brfanam fecare g

T ) Efcribatur per primi triane .
/ gulum zquilaterum ABC, |
< fu & refa C D fececper 9. angu-
A- D BlumC, bifariam . Dico eandem
CcDh, fecare quoque bxfmamA
B. EftenimA D zqualis D B ; per 4. quia
‘¢ircazquales angulos ad C,; funt hter; lage-
ribus zqualia .

PROPOS. 1. PRO‘BL 6.
. Ex f"m&?o‘c vetfe A By erigere Perfend:-

calarem .
- :“1' qulan.turperg 2
Y, qualesCD,CE,&

DEF fie per 1. zqmla—
Anclgtemm D&oFQ,eHe g

perpeadicularem . hoc eft angulos ad C , efle
2quales,ideoque per defin.’ fo. re@os’. Surt
enim duo latera C ¥, C D, zqualia duobus
CF,CE,& bafls F D ,zquzhsF £~ ergo
pcr%.FCD ,xqualxsangploF (i)ER,

Ve Y

v
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‘PROPOS. 12. PROBL. 7.

Ex puntto € sindatam A B, ferfendiculdl-
‘ . rem demistere. :

j : j’c - % Entro C, delcriba«

oo .poft. cir-
L AL tur per 3.p9

. NG % culus fecans A B vecun.

A2 EBqueinD,'B,&DEfe-

cetur per 10, bifariamin F. Dico CF, efle
perpendicularé . quiaF C, F D, funt iterun
zqualia lateribus FC, FE, & bafis CD
2qualis CE per defin. circuli. ergo. -

. PROPOS. 13. THEOR. 6.

Refla refie infiffens; vel facit dugs veFis,
' " velduobuc veftis aquales .

TR A Vando E B infiftens;
ok eft perpendicularis;
-certum eft angulos EBC,
oo , ., EBD,efleretios. AtA
B magis inclinata in ynam partem quim in -
aliam, confituic faltem duos angulos ABC
‘A B'D , zquales duobus EB C,-E B D: quia
tam ifti, quimilli func 2quales tribus EBC,
EBA,ABD. ~
-PROPOS. 14. THEOR. 7.
€ D, CE funt ynalinea continnatas cum
~alia A€, facit angutos ACD, ACE,
wquales duobwus reftis, .

. _“" si

Z
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44 Elementoyum
. Sl enim C F, pars
: :D > g protrala D C ca-
: 53 deret fupra, vel infra C

B ; effent nihilominus
per 13. anguh A CD, A CF, zquales duo-

bus re@is , & quales “ducbus. ACD, ACE

quod eﬁ abfutdum ., .

PROPOS 5. THEOR« 8. :

AB,CD, [ecent [emusuo ad verticem E 2
Dnoangulum .A EC ,equalem effeD E B,

JL cNAm&AE ,aumCD, &C‘

E cum A B facit per 13. an-
gulos duobus reis zqualées . &
ideo AE D, AE C,zquales funt
duobus CE A,C £ B ; dempto~
que communi A EC, remanct A
2D, zqulisCEB. Similis eft
ratiocinatio de angulis A E-C,

D

BED,
Coroll. 1. Hinc patet oés quatuor 2

"Jos ad pun&ii B efle zquales quatuor re&is .

Coroll. 2. Immo quotcunque fuerint an-
gvliad E , onnes imul erunc quatuor rectis
Zzquales . .

PROPOS.. 16. THEOR. 9.

Dico 4ngulum externum CAD , 1rianguli
ABC, maior? efie verolibes inserno, & op~
foﬁto 2w A€ B, guam ABC. -

Se&o
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Liber Primus . 1y
 Edo latete A C,bi~
- DDfariam inE, & ex
protraia BE, fumpid
, EF, 2qualiipiBE, &
B € un@i FA: erunt per
15, 2quales anguli BEC,FEA, & duo
latera EB, EC , 2qualia duobus E F, E A3
&ideoper 4. angulus EAF, 2qualisB CB.
oft autem externus € A D, maior quim E
A F. ergo idem externus eft quoque major
B CE. S
Protra&o aut latere C A ad G, fit exter~
pus B A G, zqualis priori C ADper 15. &
feQo bifarium latere A Bin H ; fadiq-HI,
zquali H C, demonfratur , vt prius, ane
gulum B AG, maioremefle AB C, ergo
- & C A D; erit maior eodem .

Ex Proclo.

SiAB, AC, [unt equales, quewis alia
" AD s non eriz eifdem equalis .

S I enim A D efler zqualis,

A :
C g eflet per 5. angulus C, 2~
. qualis B, & eidem B, effet
&qualis A D B .ideoque 2qua-

B
lis ACD, quod eft abfurdum, quia AD B
eft externus, ideoque maior interno & vp-
pofito C.. .

s

" PRO-
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16 Elementorum
PROPOS. 19. THEOR. 1o, .

Do quiliber anguli triangnli y fwnt minora
duobus veffis . -

. A

. . P Rodu&isBC,B A, inD.
- E, efficitur per 16, exter-
=l nus A C D maior B, & ideo A
b < DC D, ACB ‘majores duobus
ABC, ACB. Sunt autem jlli @quales
duobus re&is per 13+ ergo ifti funt minores
duobus re&is . Eadem eft ratio de duobus
-angulisBAC, B C A . Pro duobus autem
C AB,CB A affuméduseft externus CAE.

" Ex Proclo .

' ‘ X eodem pun&o A,inC.
K— D, vna tantum cadit per-
pendicularis A C. Si enim_s

- CBD prater A C, eflet alia AB:
effent duo anguli ACB, ABC, zqualgs
duobus re@is , quod eft abfurdum.

Coroll. 1. Propter eandem  caufam , in_s
_ triangulo non poteft effe nifi vaus tam gellus,
‘quam obtufus . - I

Coroll. 2. Bxiftente angulo A B C, acuto,
pcrp,endicularis AC, caditex parte anguli
acuti . i enim caderet ex parte obtufi, qualis
et AD; ARBD, ADBE, cflent duobus ré-c
ﬁis m?; N - . coa e e

Coroli. 3, wowiangiliad L .o - celij;
& omnes gres triangult zquxlaten,lfulgt acutd,

i

1
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Liber Primus . 17

PROPOS. 18, THEOR. 11.

Mains latus A C , fubtendit maigrem angu-

lum A B C, & A B, miinus mineri A C B,

) T enim A D, fiar 2qualis

'A D S A B, erunt ;;cr 5. anguli

QE} ad bafim B D, zquales,. eft

B C autem per 16. A D B, maior

C:ergo & ABD, &multomagisABC,

erit maior C.
Coroll. Hinc patetin Scaleno tres angu-

“los efle inzquales -

. PROPOS. 19. THLOR, 12.

gﬁdiori angulo A B C opponituy mainslasus
T A€, g minori ,minmlg;m.AB .

T enim lacus A B in faperior; figura fo.
ret 2zquale A C, eflent pradi anguli
#quales, & fi A B, effet maius;eflet per prx-
cedentem, contra hypothefim, angulus C, ma«
iorangulo ABC. ' ’

g 1. Govoll, Omnjum re@arum
: AC, ACG, AC, perpendicularis
A B, eftomnium breuiffima;

CCBCC quia AB opponitur acutis , &
A C, opponuntur re&o .

' PROPOS. 2o0. THEOR. 13,

Dagne o qoiiin {00 a%0li  [amt velique
Waioia :
. Late-



18 Elementorum

D . AteribusCALAB, fir
i l ~A 4 2q8alisCA D, hoceft
B e AD,2qualisAB. Ergoad

bafim B D, funt per ‘5. anguli
zquales Eftque ABD ;minor DBC :'er-
go & ADBE, feu CD B, eft minor eodem,
& per 19.BC,minorCD, hoc eft migor
duabus C A, A B, & ita de reliquis .

PROPOS. 21. THEOR. 14.

Due velle BD, €D ;intra sriangulum A B
C 5 funt minoves laseribus conterminis A
B,Ac ,vangulmBD C , maior A.

Rodu&ﬁ enim BD, in

‘ A‘ E;esunt per 20. BA, AE,
maiora religuo latere B B,ad

€ jafiq. E 2‘ duz re&z AB,

A E C, maiores duabus BE,EC .Suntaiic& -

CE,ED,maiorés CD, & additd DB,du= CE,

-ED B, funt majoresduabus CD,DB.er
go A B A C, funt multo majores duabus
BD, DC. Porro angulus. B DC, maior
cft D E C, per 16. & hicmaior angulo
EAB:ergoB D C, cfi multo maior E A B,
fuBAC.

PRO POS. 22. PROBL. 8.
Ex svibus veflis A, B,c:, quarsm ynaqueque

Js minor aggregaso rebquuﬂm, mangn-
Ium confiruere o In
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B . N refta S ii-

- s mantur DE; EF;
FG , zquales tribus
datis A,B,C, & cen-
tris B,F, intervallis B D , F G, defcribantur
duo circuli fe mutuo fecantes in H. eruntque
per defin. 15. EH, FH 2qualesipisED,
FG, hoc eft ipfis A,C, eftque E F, zqualis
ipiB.ergo . .

PR OPOS. 23. PROBL. 4.

Adpunftum €, veffe A B, conflituendy s
fisangulnsGc H aqualisdato DEF .

' - ET > Vcatur vtcun-
: iz 'Z Z . que D F, &
at per 22, triangtl=

A ¢ - b lumpG CH habgens
latus C G, aqualelateri BD ; C H zquale
EF, & GH, 2quale D F:fic enim neceffe eft

- angulum G CH per 8. 2qualem efle, angu-

loDEE.

Latus AB, ft equale lateriDE ., ¢r A C,
ipfi DF ; bafis ansem B € , major fit bafi
E F: Dico angulum A , effe majorem an-
guwloEDF,

'ANguIQ A fiae 2qualis EVD G,&DG, |
A ®qualis A C, neaturque E G, quz
I primo cafa continyatur cum E F, in 2. c2-
v die:-
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20 Elementorum
A

fra. In omaibus vero
cafibus re@a2 E G, eft
E ]; G per 4. aqualis bafi B
E

NG
AN . C. &inprimo quidé
: A éb caflu manifeflum eft B
3’~ < ~ %G, ideoque & BC,

s FjD maiotem ¢fle EF. In
: % fecundo vero in trizn-
: s guloifofcelioDF G,
) x f’ anguli.ad bafim F 6.

" funt per 5. zquales, efique D GF, major
fuaparte EGF . ergo & D F G , mulroque
magis totus E F G ,maior eft eodlem EGEF .
ideoque per 19. E G, hoc eft B C, maior
balfe EF. Denique in tertio in quo zquales
DF, D G, funt protra&x ad H, 1, anguli in-
frabafim F G funtper's. zquales; eftque I
G F, maior fua parte EGF.ergo & HF G,
& multo magis E F G, maior efteodem E G
F. & idcirco E G, feuB C, maior quimE F
vE prius. :

PROPOS. 25. THEOR. 16.

Viceverfa angulusA ,maior et angulaD
guando bafis B C maioreft bafe EF, &
veligua laters veliquis equaliasve in pre-
cedenti . .

sA 4D E Sfet enim per 4. bafis B

4 A C,zqu&lis EF,-ﬁ:ln-
: ulus A , poflet efle zqualis
B Lk X & » B angulo

D disfupra,&in3. jn.

.
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angulo D, & B C, per 24. mivor effet quam
EF, fiAefleeminorD.

PROPOS. 26. THEOR. 17.

Anguli B, C, fins aquales 4ngulif_E, E, &~
Adatus B C;ipfi E F; nimivim adiacens ad-
‘3acenti vel certe A B ipf D F.que 2qua.
Libus angulis opponuniur: Dics & veliqna
Q'd;'quis efle equalia.

: D Te primo B C 2-

A‘ no S qualis EF, & DF

f fieri poteft fir ma-

ijor AC. Sumpta igi-

B OB FB CEG

“ tur FG, 2quali ipfi A C; erunt circa zquas"

les angulos C,F, latera A C, C B ,zqualia
lateribus G F, FE; ideoque per 4. angulus A
B C, feu D E F, 2qualis angulo G E F,quod
eft abfordum_s . .

Secundo fit A B 2qualis D E,&i fieri po-
teft EF, fit maior BC., Sumprd igiturE G,
2qualiipi B G; erit ve prius angulus B C A,
hoceft EFD, zqualis B G D, internus ex-
terno contea 16. o -

Sunt igitur omnia latera omnibus zqualia,
ideoque per 8. etiam reliqua zqualia .

PROPOS, 27. THEOR. 18.

Reca EF fecer duas AE, C D, faciatque
angwlum A G H aqualem alterns DHG ;
"Dico A B ,C D, efeparallelas .
N ' "~ Sin

g i e B e
il VR R ¥ s

o ——
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22 Elementorum

ANe B In minus cSeur-

K Sy rantinI. Cum
T B gt trianguliGH - |,

I, latus I G, fit pro-

traltum; erie per 16. angulus externys AGF,
- maior interno & oppofico 1H G, ‘quod eft
abfurdum. idem fequitur fi concurrerét ad X,

PROPOS. 28 THEOR. 19.

Eadem A B, € D, crunt guogue pavallele ,fp |,
confles exsernup A GE aquale effe inter- .
no CH G : vel duosinteynos AGH, €
HG, equalesducbus re};" .

E X vtroque enim fequitur alternum B G
15 H, zqualeay effe alterno CHG. Ex-
terno enim A GE aqualisefiper 15 BG
H,ad vesticem G, &duoAGH,CHG
fimc per 13, zquales duobus HG A, HGB,
eftque HG A, communis, ergo reliquus H
G B, zqualiseftreliquo CH G, alcernus
alterno. ergoper27. AB, CD, funt pa-
rallel . ' \ :

Ex hac pofteriore parte conftat fufficien,
ger veritas 1 3. pronunciai . :

AXIOMA 13..

A C ‘1 induas re&asincidac
N IB re&a O, I faciatq. :iluos N
angulos O, I , minoresduo- |’

C=D O cis: duzrcaz AB. |

C D) concucrent ad partes angulorum O,I., .
el R T Y
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}* PROPOS. 29. THEOR. 15,

Duas pavallelas 4 B, € D fecet EF,in G,H.
Dico alternunsy alterno ; externwm interno;
& duos angulos interncs effe duobns reftis
aquales, conuertendo duas pracedentes .

Am primo fi alcernus

A &_.B N A G H efler maior al-

L~ terno D H G, addito com-

munt B G H etlent duo D H G, B G H, mi.

nores duobus A G H, B G H, hoc eft mine-

res duobus reGis , & ideo per 13. axioma A

B, CD, concurrerent ad parces B, D, quod

eft contra hypoth:fim . Ergo alterni funt 2-.

quales,hoc eft,B GH, ipi CHG . Eft auté

per 15. B G H, zqualis A GE , ergo etiam
exiernus A G E, erit zqualis interno CHG,

&quiaB G H, cum A G H, zquipollet per

13 . duobus re&is, eruntque duo interni A G

H, € H G zquales duobus retis.

PRQOPOS. 30. THEOR. :1.

JA B,¢D, fint fara‘llel.e eidem I K : Dicy
eziam ipfas effe parallelas inser fe.

A \& B per 29. BGK,

equalisalterno ILG, &
K- CHL ,zqualis KLH:(:d
D iLG,KLH, funt per 15.
R =quales, e:goB&ékcmi',

3

V&4 enim EF erit -

§
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L,CHL funt zquales, & per27.AB,
sparallelz . -~

" PROPOS. 31. PROBL. 10.
Per A, ducere pavallelam date B € A

: A E V&iAD vt-
¢+ E G D cunque , & fa-
&o per 23. angulo

D ) C DAE, zquali al-
terno AD C; eritper27. EAF, paBC, |
parallela . j

1!

PROPOS. 32 THEOR. 21, !

Externus ang: lus £ €D, et wqualis duo- |z
- businternis y & oppofisic A, B: ¢ omnes |

sves angult cuinfeungue tyianguli [ums i
¢gudle.rduobu:1‘eé7i4.q 8 / P

.
¢

A E DVcaturper 30.CE, pa-

4 rallela A B; eritque per
29. ECA , zqualis alter-
no A, &externysE C D, 2-

E €D qualisinterno B, & totus ex-
ternus A C. D, 2qualis duobus internis A,B.- e
Adic&oque co:imuni A CB. erant omnes i
tres interni A,B,C, 2quales duobus A C D, i
*A CB . hiautem [unc per 13, zquales duo= |

bus reétis. ergo & illi. s
Coroll. 1. Ergo omnes tres anguli vnius |,

trianguli funt zquales tribus cuinfcunque al.

terius trianguli fimal fumptis: & quandﬁ:;!uo

\
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funt 2quales duobus , erit & reliquus relique
zqualis.

Coroll. 2. Inrriangulo ifofceli re@angua
Io 5 anguliad bafim funt femire&: .

Corold.3. Angulus trianguli zquilateri eft
vna tertia duorum re€torum , vel du® terti®
¥nius re@i . :

Ex Scholio .

Mnis figura reQilinea diftribuitur in

rot triangula ; quot ipfa continet late-
ra demptis duobus; ita ve anguli triangulo.
rum conftituant angulos figure .

Cumque anguli cuiufcunque erianguli fine
#quales duobusress , ‘erunt omnes anguli
figarz re@ilinex zquales bis vot redis, quot
ipfa haljec latera, demptis duobus.

Quor autem haber latera, tot

- haber angulos internos & exter-

aos - Ergo interni finul cum ex-

" ternis funt 2quales bi<tot re&is

} quot funt latera; quia quilibet

externus cum [io interno 2quiualet duobus

- yeQisper 13. Yorerni aurem foli , funt zqua-

- les bis tot re&is quot funt latera demptis

*  duobus, quibus refpondeny. quatuor reti;

y demptis igicur omnnibus internis, remane-

> bunt externi quatuor refis zquales . & ides

omnium figuraru.a an§uli externi fimul fum-
pti, funt zquales imul fmpcis

B PRO-



R o

R e U ol UL IR Y (O

. dementoyum .
PROPOS. 33. THEOR. 3.

Sint ABsC D, equales gn parallele « Di-
coctiam A C , B D, effe equaes, &
fzrallelu .

V&3 evim B C,

cront per 29, ale
) .ermt ABT,D CBa-
quales’, & duo laeraAB , B C, duobus B
‘€5 C D =qualia. ergo per 4. etiam bafis B
D, zqualis bafi A C, &angulus ACB,
=2qualis alterno D C B, ideoque per 27. B
D, patallela AC. :

PROPOS. 34. THEOR. 4.

In famllelograﬁmo lateve & angulioppafiti
Junt aquales 5 & diamerer fecas ipfum
: bifariam .

v

A B Vmenim per def.35. la-

! teraAB,D C, necnon

A D, BC fint paraliela ; erit

per 2g. angulus B A € zqua~

isDCA;&ACB, iph C

A D. eftque lacus A C, ipfis adiacens com-

_mune. ergo per 6. AB, erit zquale CD,&

AD,ipiB C,&angulusB ,angulo D, &

triangulum A B C, trianguloA D € . De-

nique reliqui anguli A& C, funt zquales
quia conftant ex zqualibus .

Ex
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Liber Prin
Ex Seholto .

Omnequadrilaserum haber's lasera oppofias
wel angulosoppofisos wquiles, eft pa-
rallelogrammunt «

A S Incprimo AB, CIY,
: & & AD, BC,zquales.
D G DuGaigitur A C, erant duo
latera A B, B C, qualia duobus CD,DA,
-& AC, bafiserit conmuris. Vade per 8.
non folum angulus B angulo D, fed & angu-
los B A C,angulo D C A, & A C B,.zqua-
lis erit C A D', nimirum alterni alternis,at-
que adeo per27, A B, erit parallela CD, &

AD,iphB C.
A Secundo . Angulus A, fic
:7 zqualis C, &B,ipi D;
D © cruntque duo A,B, zquales
duobus C, D, & duo A, D, zquales duobus
C B. Sunt autem omnes quatuor @quales
quatuor reis per Scholium 3 2, ergo tam A,
B, quim A, D, erunt duobus re&is zquales,
&ideoper28.AB, CD, & AD,BC,
erunt parallele . :

Ex priore parte huius demon:trationis ¢G~
ftac Quadratum, Rhombum,& Rhomboidem
efle parallelogramma . ) )

- Ex pofteriore conftat idem de Guadraco,
figura altera parte longiore , & Rhomboie

de s,
B 2 Item
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Ltem .

In oyni parallelogrammo diamesei fe muswe
Jecans bifariam: & in Quadraro & Rhi-

bo fecan: angulos bifavian 5 in figura

', alrera parve longiore fine oblonga , &
"> Rbomboide non bifatiam: jdemq. inqua- |
drate , & oblonga funt ¢qude:5 in Rhom=

"bs & Rbomboides inaquales’.
A B D Teo primo AC , BD,

fecaribifariam inE . -
] Anguli enim EAD , EDA, |
: funt ®quales angulis ECB ,.

D C EBC, per 29. & latera ad-
iacentia A D, BC, font 2qualia per 34. er~
goper 26. EA, eft zqualisEC, XEB,
zqualis ED .
B A B Dico fecundo in quadrato,
- & Rhombo angulos A, C fe-
"‘DCB € caribifariam i diametro A C.
A 3A 2 }ate{ga enim C A, A D, zqua-
ia funt Jateribus AC,AB,
B D € ghafis CD,bal CB. er-
goper 8. angulusCAD, angulo CA B,
Dico tertio in oblongo , & Rhomboide_,
angalos A,C, fecari  diametro A C non bi-
fariam . Eft enim angulus B A C, minor an-
guloBCA, per 18. &perzg. BC A, eft
zqualisalterno CAD, ergoBAC , mi-
norefCAD. .
Dice quartoin quadrato, & oblongo dja-
metr
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Liber Primus . 29
{ABA T metros AC,1D,efle 2quales per
B4 B< 4. quia circa zquales angulos
BCD ¢ nempereoslateraDA,DC,
funt zqualia lateribus BC,C D.
BA B Dico 5. inRhombo &
: Rhomboide diametrum A
. C, quz fubrendit minorem
DCD Cangulum D, minorem effe
diametro BD, qua fubtendit amiorem C.
“Sunt autem D & C, inequales, quiafimul
funt zquales ducbus reélis per 29. & per de-
finjtiones neuter eft reftus. Cum enim la-
teraD A, D C, nui sgualia lareribus CB,
C D, & angulus D minor angulo C, ex hy-
pothefi; eric bafis A C, minerbaicB D,
per 24.

PROPOS, 35. THEOR, 1.

Paralleligramma ACDE,FCD 5, Supey
eadem Lafi € D, & inter eafdem paralles
las A B, C D, funt equaline

¥ 2 B N prima
= _Z?I cat o
OA DE o Cidit piitum

: ¥ 3B Foampido
I =" infecm-
[ do exiftitin-
-terpun&ta A, E; in tertio inter punéta E, B.
In omnibus autem tribus cafibus angulus C
AF xqualiseftper 29. DEB, & per 34. A
W zqualis D E, & A E, FB zquales cidem
B 3 CD.
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L D, ideoque 2quales inter fe . & in fecun--
do cafu auferendo intermediam FE relin-
quuntur zquales AF,EB. &in tertio fir
idem addendo communem EF . Atque ita
circa equales angulos CAF,DEB, ent
duolatera CA, AF, 2qualia ducbus late-
ribus D E, E-B, & idcirco per 4. triangulum
CAF, erit gquale trianguloDEB . & in
primo cafit addito triangulo C ED. in fe-
cundo Trapez.o CFED . & in tertio abie-
&o primo triangulo G £ F, & poftea adiedto
triangulo C D G, fit parallelogrammum A
CDE,; zquale parallelogramme FCD B..

 PROPOS. 36. THEOR. 26.

Similiver pavallelogramma ACDE, FGH
B, [uper aqualibusbafibus¢ D, GH.
@& inter eafdem pavaliclas A B,CH, funt

: A’qka{m .

B Vm enim C D.fit zqua-

2T B(: lisGH, &eidequH,

zqualisper34. FB, erunt C

€. D & 3D, FB, 2quales inter fe, &

parallele . ergoper 33. & CF, D B, func

parallele, & CDBE, parallelogrammu ,

cui per precedentem funt zqualia A CDE,

F GHB ; quia illa funt fuper eadem bafi C

D. hac fuperbafi FB. ergo & ACDE

zquale eft parallelogrammo FGHB. -

PR . K s
PR O-
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PROPOS. 37. THEOR. 27

Triangula ACD S F C D, fupereadem baff
€D, & inter eafdem parallelas A B,CD,
Juns aqualia,

2P TF 3 EQzenim DE,DB,
- parallelz iplisA C, F
L i C conflituunt per3s, duo
C D : panllelogramma ACDE,
FCDB zqualiz. eademqueper 34. dupla
triangulorum ACD,FCD .ergo etiam_;
wiangla A CD,FCD, func zqualia.

FROPOS. 38. THEOR. 28,
®

Idem conftas de m'a‘ngulix ACD,EGH
Jiver agualibus bafibus C D, G H.

£ FB

Via funt femiffes 2-
qualium parallelogri-
"H I mowmACDE,FGHB.

CD G
~ Ex Scholio &

Re&aigitut F H, fecans bafim G I, bifz-
viam in H; fecat etiam bifariam triangulum .
FGI.

PROPOS, 39, THEOR. 29.

Triangula ABC, BCD. fint [uper com-
. munibafi B C, equalia . Dico A D ;efle.

parallelamBC ., SN
B 4 Sin
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ln mmus, icAE parallda »
& fecet CD, inE; ericque
-pro 37. triangolum B CE -
quale eidem ABC: &ideo B

t_E, B C D, zqualia; quod eft abfurdum .

PROPOS, 40. THEOR, 30.

Xdem dico guando sviangula AR, DEF
Jun: aqualia , & fuper equalibus ba~
JfibausBCy EF,

A . <) S Y enimalia AG, effet
\ parallela; tmngula A
' ___B C, GEF, eflent zqualia

I < E‘ F per 38 necnon GEF,DEF.

PROPOS. 41. THEOR. 3.

Parallelsgrammum ABC D, & triangu~
LmEBC, fins mter}uml!clu AE,BC:
Dico pamllel'gmmmu duplia eﬂ” e maguh.

A TP Via parallelo rammum A
' B eft per 34, uplum trian-
guliAB C & hoc eft zquales |
B C mangulo EBC, per 37. Ergo.

‘PROPOS. 42. PROBL. 11.

Triangulo A B C, conflituere pavallclogram. '
mum/g_mdc, cum angulo D.

Afis B C, fecetur bifariam in E : pet 10,
eritque per 3 8. triangulum AB C , du-
plum
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A T G  plumcrianguliAEC; &
’ 7'— faGo angulo CEF, 2qua-
é_ li D, du@ique AF.G,pa-~
B EC rallelaBC, & C G, pa-
rallelaEF ; faGum erit parallelogrammum
EG, duplumejufdem trianguli AEC, per
41. & idcirco zquale triangulo ABC.

PROPOS. 43. THEOR. 3..

Complementa G B , G C, de quibus defin.36.
[unt aqualia .

A " B T Riangulum enim AC
; e | " D zquale eft triangu-
H YloAD B,per34.AGH,
© ¥ D i AGE; &GDF,ipli
. GDI: Etablaris AGH,
" GDE ex AC D, remanet complementum

G C, & ablatisAGE,GD1exA DB, re~
_manet complementum G B . ergo.

PROPOS. . PROBLiz

'\ Ad datam A , dato rviangulo B 5 aquale pae
© . vallelogrammum applicare , cum daso an-
gubc.

_;_c,” E__ X Er4l:i-lﬁz:

parallelo.

PA [5rJy gummiGE,

XM 3 ®quale trian-

gulo B, cum

angulo F, zquali Cs5 & ex DE pretra&a
B s fuma-

ST e W s | T i <+
SRR o Wi e C e - & TR



Elementorum ,
jumatur ET, ®qualis A, & IF, fecet DG,
in K, perficianturque reliqua parallelogram-
ma : exquibus complementum FL, eft per
43 =quale complemento G E, hoc eft trian~
gulo B ; & habet latusFH, zqualeipiET,

hoceft, ipfi A ; & angulum MFH zqualem

angulo F, per 15. hoc eft angulo C..
PROPOS. 45. PROBL. 13,

Dazo reltilines A, B 5 € : quale parallelo-
grammum conftituere, cum angulo D .

‘ 18ribuaeur “re@ili--

; w néum in fua triangu.
v Z!_! laA, B, C,ipfique A , fat
X IM

per 42. zquale parallelo.

/ grammum F H cum angu-
Io F, 2qualiD: & aliud
i L G 1 zquale ipfi B appli-

€ecurad GH. cii angulo G, 2quali eidem D :
denique ad K I applicetur K M gqualeipfi C,
& LK L fie rurfus zqualisangulo D : erunt
FH, GI,K M fimul zqualia re&ilineo A,
B, C. Quod antem F M, fit parallelogram-
naum probatur hoc modo. Angulus F eft 2-
qualisHG K, &duoHG X, HG F,funt
#quales duobus H G F, G F E, & hi duo funt
zquales duobus reQis per 29 : ergo &illi, &
ideo per14. GF, G K, funt vnalinea: &
eademeftratiode K G, K L. immo eadem
quoquede tribus E H , HI, TM; quia an-
gulis F,'G, K, funt per 3 4. xquales,, oppofiti
) 31

ey S
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Lib2y Primus.. 25
H,I, M.Cur e G H, Lt zqualis & paral.’
lelakF, & K 4,2qualis, & parallelaGH,
& LM, zqualis, & parallelaipfi K 1 : erunc
etiam EF, L M, zquales & parallelz, & per
33.FL, E M, eruncfimiliter zquales & pa-
rallelz . :

PROPOS. 45. PROBL. 14.
' Super dasam A B, quadrasum defcribere .

¢ Rigantur duz perpendiculares
B EAD,BC aeqpuales ipiAB:
ericque per 33. etiam D C zqua-
T lis . & parallela ipfi A B , & angulis
reCus A, B, eruntper 34. 2quales
oppofiti C, D . Hoc eft figura A C, erir -
3 quﬂa[era, & re&angula .

PROPOS. 47. THEOR. 33.

Intriangslo A B'C , habente velfum ad A
Quadratwm latevis BC, equale eff gua=
draris duorum larerum AB, A € . ’

: Efcribantur per 45,

KD quadrata BD, B G,
C L : eritque per 1 4. tam
€ BAl,quim CAG vna
linea re€ta quia anguli ad -
A,funtrei. Er quiaAB
F,CBE fung ®quales;ad-
dito communi A B C, ‘_’-t tows ¥ B C, zquas
lis toti AB E; & dublis edlis ¥ C, AL, &
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ALK, parallelaipfiB Es eru * circazqua-
Yes angulos FB C, ABE dunlatera FB,
B C, 2qualia duobus A B, B E . Quare tri-
angulé F B C, zqualeericeriangulo ABE,

per 4. Trianguli autem 'F B C duplum eft.

quadratum B G, per 4 1. quiafunt fuper ea-
dem bai B F , & inter eafdem parallelasBF,
C G : &trianguli AB E duplum eft paralle-
logrammum B L X E ; quia funt fuper cadem
bafi BE, & inter parallelas BE,A K . Ergo
parallelogrammum B LK E zquale eft qua-
drato BG . Eodemque modo demonftracur
alterum parallelogrammum L C D K,zqua-
le effe quadrato C I . Totum igitur quadra-
wm BD, erit zquale duobus quadratis B
G,CI. ‘
Ex Scholio.

l Nuentio huius Theorematis tribuitur Py
thagor ;5 qui cum aduertiflet in quibufda
numeris, quales funt 3.4.5. duorum 3. & 4.
quadratos 9. & 16, facere 25. quadratum

) tertij ; voluitidem experiri.in
m lineis, & inuenitex tibus li-
neis ab huiufmodi numeris nu-

meratis conflitui femper criangulum re&an-
gulum. . )
Tauentio autem huiufinodi numerorum ita
fe habet . Pro minimo fumatur quiciique au=
1y ;¢ impar , v. g 5. & €x eivg quadrato 2. 5,

- abijcatur 1. Reliqui enim numeri 24. me-

dictas 33. erit fecundus, & tertius erit 13.
vaiare

-
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vnitatemaior. Vel fic : pro mininto fimarur
par v. g. 6. & ex quadrato 9. hoc eft ex qua-
drato numeri 3. qui eft medietas numeri 6.
abijciatur 1, eidemque addatur 1. eritque
fecundus numerus §. & tertius 10,

PROPOS. 48. THEOR. 34.

Vice verfa argulus A s eff vebfus, quanda
quadrata AB 5 A C funs equalia
quadrate B C.

E Rigatur ex punfto A fuper
B A, perpendicularis A D,

& zqualis A C; eritque per 47.

juadratum B D, 2quale quadra-

tisA B, AD j hoc eft, quadratis
A B, AC:atque adeo quadrato BC; &
ideo B D, zrit zqualis B C. Et quia przce-
rea duo laera A B, A D, funt zqualia duo-
busAB,A C;erit angulus BA D zqualis
BA G, kdilleeft reGus; ergo & ifte .

I R
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" DEFINITIOMNES.
1 Tary Arallelogrammum re@angulfi
i

AL 5 » dicitur contineri fub duabus
B SN lineis redis , qua compre-
A ) Y

W BN hendunt angulum reGum.

Ex Scholio.

Atioeft , quia in duabusillis lineis, &
angulo reGo, aflignantur chniailla,
€qusbus datis datur ipfum retangulem ; nimi~
rum longitudo , & latitudo , & argulusre-

Qus, quieft folus ex ommbusangulis inua-
Aabilis .

p Aliaratioeft, quiaex du&u

huiufmodi linearum vnivg in_» -

.i

alteram , formatur optiree con-
c<ptus ipfius re@anguli. Nam fiduz reftz
A B, A C contineant angolumreGum A, &
A C ineelligacur moucri per reftam A B ex
A vfquead B , ita vt femper ipfi A B, exiftac

Wk

perpendicularis ; defcribet punétum C tertid -

latusC D, &fi eademre@a A Cintelliga-
tur aliquid poft fevelinguere, id eric faperfi-
o cles

e

. VCLIDIS

!

B




Libcy Secundus . 39
ciesplana, iatet AB,AC,CD,DEcom- |
rehenfas g
Habzc etiam hac comprchenfio retanguli
fub duabus re&is , nec non h:c duQus vnius
linez in alteram , magnam affinitatem cum
multiplicatione , vel du&u vnius numert in
3jium . Sicut enim ex mulriplicatione v.g
3+ in 4. producitur numerus
12.cuius vnitates poffunt di-
: fponi in forma re&anguli,dis
citurque idem numerus 12.
4 contineri fub duobus nume-~
c D ris 3. & 4. eo quod fiar ex dudtu
3.1n 4. ita quoque fi A C, triit
partium, ducatur in AB, 4. par-
i n;wm, produufqtur 12, quadra-
ula vaius partis, qua confli-
tuunt torum reQangulum cSrentum fub i~
dem duabusreGisAC,AB.
A ERB Secuadadefinitio, In pa-
) 34 raliclogrammo C B dinifo’
_ X in alia quatuor ; duo com-
C F D plementaGC, G B, ynacit
HE : conftitunnt Gnomo=
nem FHEI, & cum parallelogrammo.F I,
conftituunt Gnomonem HF L E,

PROPOS. 1. THEOR. 1. -

. Reflangulvm contentim fb 4, & BC,
qualeeft BC F G : aqualeeft ys,que con=
sinentar [ubeadem A, feu B G, & fiun-
Zuslis pariibus relfe BC ' .

: Adis

eloj®
1000
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G HI F CtisenimperD,EipfiB
A G parallelis D H, iI’EI;
1 diftribuitur re@angulum BF in
AR DE CretangulaBH,DLEF, qua
continentur fubB G, D H,EI,
hoc et fubA; & fubpartibus BD,DE,EC.
Eit autem per 19.pronunc. omne totum 2=

quale fuis partibus; ergo.,

Applicatio ad numeros .

ItBC, 1o. fegmentaBD, DE,EC.
D fint §.1.4. &re&a A vel B G, fit 6. Erit-
que re&angulum B F, feu numerus produ-
&usex BG,s.inB C, 10.numerus 6o : &
BG6.inBDy.erit30: &DHS6.inDE 1.
erit 6: & E16,in EC 4. erit 24, Ethzc om-
nia tria re@angula numerica colleta in vnam
fummam,faciunt eurdem numerum 6o.quem
facit A 6. in B C ro. Et hoc modo applicari
pofiunt numeris fere omnes propofitiones fe-
quentes.

PROPOS. 2. THEOR. 2.~

BC, feifa fis vecungue in D : Dico quadra-
sum B C wquale efie velangwlis contentjs
JwbBC,BD, ¢ fwbBC, DC.

Aec non differt & precedenti

T H fi B G, intelligatur zqualis

ipiB C . Re&angulum enim Bﬁ,

| hoc eft quadratum ipfius B C, eric

3 be zquale reCtangulo BF, -CM;E;to
. (i
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fibBG,BL ,hoceft s C,BD; &redtan-
guloDE, conteata fub DF, DC, hoc cft
ubBC,DC.

PROPOS. 3. THEOR. 3.

BC,ft fifaviewnqueinD: Dicoreétan-
gulum contentum [ bBC.& fub -rnoj'eg—
mentorum» g [ b BD, «qnale efie qua-
drato B Dy & reclangulo fub fegmeniis
BD,DC.

CFE Aec quoque cGtinetur in pri-
cr H ma,eflque manifefta fi BG,
punatur zqualis B D. Sicenim BF,
B DCeftquadravmipfius BD; &DE,
reétangulum fub DF, euBD,& D C.

PROPOS. 4. THEOR. 4.

AL, feéta fit vteunque in € : Dico quadra-
sum rotius A B, aqualeeffe duobus qua-
dratis A C,C B, & duobus vetfangulis [1.b
Jegmentis AC,CB.

EF D Vadratum totius A B, it A
o ey D, diameter BE; CGF,

parallela AE; & HG, parallela
AC & ipfius AB. Dicoprimo HE, CI,
' effe quadrata fegmentorum, A C
C B . Namlatera A B, A E, circareQum A,
funt zqualia ; ergo per 2. Coroll. 32. anguli
AEBB,ABE funtfemire®i : fed iftis funt
®quales CG B, HGE, per29: ergo om-

~ nes
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43 Elementotum.
nes quatuor si zquules, & per 6. ptimi HG, " -
HE; & CB, CG.zquales inter fe,atqize adeo
HF, quadratum re&e H G, qua per 34 eft
xqualis A C, & C1, quadratum fegmenti C
B. Dicofecundoreétangrla A G,G D con-
uneri fubijfdem fegmentisA C, CB. il-
lid enim continetur bACCG,& CG .
eft 2qualis C B ; & G D.continetur fub GE,
Gl, & G F,eft aquali- GH, hoc e}, AC, &
G, fegmento CB . Quibus ita demonftra.
tis manifefia eft propofitio .

- Curoll. Hine patet parallelogramma HE
CI circa diametrum quadrati,cfie quadrata.

:PROPOS. 5. THEOR. 5.

A BfeSa fir bifaviamin ¢y g non bifariam
inD: Dic guadratum € B 5 aquale efe
7eif angnlo AD By vna cum quadrato €D,

b F I Ao quadrato CF, &
) F dudtis reliquis paralle-
b X lis ; erit per coroll. quarte

f K G quadratum fe&ionis
A €3 imermidiaz CD, &Dl1
quadrarum fegmenti D B ; & reGtangulum A
H, erit illud quod continetur fub inzquali-
bus fegmentis AD,D B ,eoquod D H,, fit
2qualisD B . Dico hoc re@tangvlum A H,
vna cum quadrato K G zquale effe quadrato
CF. Complementii,.n. HC,eft per 43 .primi
zquale complemento H F;.adieCtoque DT

refangulum G B, gquale re&angulos ?dK .
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* Sed B K,eft equale K A per 35.primi: czfo”™
KA,G B, funt 2qualia, & vna cum C H,erit
.AH zquale Gnomoni GEK;& rurfus addito
quadrato K G ; erit A H, vra cum quadrato
G K, zquazle toti quadrate CF, quod com-
" ponitur ex Grnomone , & quadrato X G .

iPROPOS. 6. THEOR. 6.

Refle AB,[c&a bifaviamin € , adiefla fie V \
ED: Dicoreélangulum ADE , vna cum
quadrato € By aquale effe quadrato ipa
fius €D, 1 : ¥

EGF C Onftru&io fimilis eft p-

X T cedenti . Dico re&@angu-

lum A T, quod continetur fub

CBD AD,DI hocefllfubAD,

P B, vnacum quadrato K G

quod eft quadratum re€= CB , zquale effe

quadrato CF. Nam CL, CH funt zqua-

" liaper 35. primi,& CH, HF zqualia per 43.

ergo C L, zquale eft HE; adie®oque com-

muni C I, totum A I, zquale Gromoni G I

BK. Sedhic voa cum quadrato K G, zqui-

ualer quadrato CF :ergo & A LK G, zqui-
ualent cidem . :

PROPOS. 7. THEOR, 7

AB, [efla fit vicungue in € : Dico quadra-
tum totius A B, nimirum AD , vea cum
guadrasa fegmentiv. g, A C , boc eff vna
cm quadraso H F, aquale cffevelangule

BAC,
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. Flementorym
©BAC bisyhoc el dusbius veFangulis AF,
B D, ynacum quadrato € 1, 1eliqui [eg-
el € B .
) . Vo erim re&angula A F,
E_ED HD funt zqualiag Gnomo-
i@y nomi CHFL, & quadratoHF :
A addito ergo quadrato C1, erust .
duo rectargula AF, HD, & qua-
dratem C I aqualia Gnomoni ,-& duobus
qradratis HF; C 1. Gnomon autem & qua-
dracum C I, faciunt quadratum A D. Ergo
quadrata A D, HF, funt 2qualia duobus re-
Qangulis AF, HD, & quadrato C1.

PROPOS. 8 THEOR. 8.

Rebte s 3.fcbte veciguein € adijciasut BD,
aqualis v.8. fegmento B €. Dico quad‘ra-
trm torins A D, wquale effe quasuor re-
élangulis A B C,fen A BD, gyv'quadmto
veliqui fegmenti A C .

: : Onfiru&io cft fimi-
g LAy ¢ lis fuperioribus, &
: 4

AE eft quadratum totius
N N\H A D: OI,quadratum feg-
menti AdC: NQ, llsMi
Ne funt quadrata zqualia
AC 3D C, B({D, qualia funt eciam
quadrata C H, H P. Vnde conftat vnpm ex
. quatuor refangulis efle A H, quia contine-
tur fub AB,BH quz eft zqualisE C. Se.
cuyndum eft L Q: quia continetur ﬁl‘: LH,




Liber Secindus . - 45
if uz func iterum zquales ipfis A B,
C g(%:lT?:rrium effHE, co?ntentum fubH G,
HM, que etiam {.nt zquales eifdem A B,
BC . Quartum denique confticuunt K G s
BM,quia XG, eft zquale Q E per 36. primg
& quadratum BM, eft zquale quadraro HP .
< Com igicur hec quacnor re@anguia confii-
t tuant Gnomonem qui cum quadiato D I,
1 facit totun quadratum A E ; mnmfeﬁum et
" totum quadratum A E , zquale efle quatvor
re&angulis A B C, & quadrato fegméti AC,

_PROPOS. 9. THEOR. 3.
Reffa A B [efla fir bifaviam in C,c- non bi-

fariam in D : Dico quadrata inequalivm
fegmentorum AD DB, dupla effe qua-
drasormmex AC,CD.

¥ P Srpendicniaris CE fic

: P zqualisCA',velCB;
eruntque ACE,ECB.,
< Liofceliare@®angula, & qua-

tuor anguli ad bafes AE,E

erunt per fecundum coroll. 32. femireGi &
tows AE B, reus. Rurfus perpendicula-
risDF ,fecet EB, inF, & F G, fit paralle.
1aCD: eruntque etiam FD B,F G E, re.
Qangula ;& quia anguliD BF, GE F, fune
feaure&ijeriic & reliquiDF B, GFE femj-
re@i,& per 6. primi D F,equalisDB,& E G
2qualisGF ,vel CD, Vnde per 47 primi

- quadtatum re@tz A E, 2quale eft quadratis

2



46 Elementorum

- C A,CE,& duplum quadrati A C. Etqua

dratum E F duplum quadrati GF, vel CD,
& duo quidrara AE, EF, hoc eft quadratum
AE,vel loco iftius,duo quadrata A D,DF,vel
duo AD,DB, dupla quadratorum AC, CD.

PROPOS. 10. THEOR. 10.

A Bfelte bif wriam in €, adijciatnr quacuna
queB D. Dicodio quadvate AD, DB
dufla effednovam AC >C D,

r C Onftru&io eft eadem

cum przcedente , &

(o] D angulus AE G, retus, &

A G A CE,EGF,BGDuria-

gulare&angula Ifofcelia, &

ideo quadrata A E, E G, dupla quadratorum

A C, EF, hoc eft,quadratorumAC,CD,

duobus autem quadratis AE,E G, eft per

47.primi 2quale quadratum A G ; & qua-

drato A G funt 2qualia AD, D G ;heceft

AD,DB. Ergo etiam duo quadrata A D,
D B funt dupla quadratorum A C,CD.

PROPOS. 11. PROBLZ. 1.

Refam A Bita fecave in Cyvt veffangulym
A B C, fit equale quadraic fegmensi AC,

B Vadratum ipfius AB , fit A
F D; &latus AE, bifariam
A feGumin F ; & re@aF G, zqua-
. lisipiFB;&AC zqualis AGs
Gl perhi-
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perficiaturque. quadracum A H & HI, i
provada HC: eritque E H, re@ta-gulin

- contentum {fub EG, GH hoceft,fub EG,
G A . Hoc autem re@angulum vna cum qua-
drato A F zqualia fune per 6. quadrato F G,
hoc eft, quadrato F B; & per 47. primi qua-
dratis A B, A F:ergo re@angulil E H, cum
quadrato A F, 2quale eft quadratis AB, AF,
hoc eft, quadrato AD, & quadrato reéte AF.
Dempto 1gicur quadrato communi AF, re-
manebit quadeatum A H , hoc eft, quadratii
fegmenti A C, zquale re@angulo CD , hoc
eft, reCtangulo conteato {ub tota A B, & relj-
quo fegmento CR.

PROPOS. 12 THEOR. 11.

Iniviangulo A B C, fit angulus B, obtufiss
ita vt pevpendicularis A D per fchol. 17.
primi cadat cxsva eriangulum : Dico quaa
dratum lateris A C, excedeye quadrata
laternm A B, B C, gemino veianguly
CBD.

A Vadratumenim CD, eft

. per 4. 2quale quadracis B

C, B D, & gemino re¢tangulo

D C C B D. addito ergo quadraic A

D; erune duo CD,D A, hoc eit,per 47. pri=

mi quadratum A C,zquale geminato reQane

gulo CBD, & tribus quadractisCB, BD,

DA. Quadratis autemBD , DA, zqua'e

e#t quadratum AB. ergo quadratum A C,
zquale
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48 Viementorum y
#q.ale eft duobus quadraus A B, B C, vn@ |
cuin geminato reGtangulo CB D .

PROPOS. 15. THEOR. 12

Intviangulo A B C 5 fit angulus € 5 acutus;
evitque falrem alter veliquoram acutus o
.8 B: & ideo perpendicular AD, ca-
det intva triangulum . Dico quadratum
lateris A B, minus efie quadratis A C),

/ BC, geminatovebfanguloBCD .. .

Vadrata enimBC, C'b,'

( e per 7. zqualia gemi-

no 1.étangulo B C D, & infuper |

D CquadratoBD.Ergo 2ddiro qua-

dxato A D: Eruntceria quadracaB C, CD,

A D, vcl duo B C, A C, zqualia re&angulo

gemino BCD, & duobus quadratisB D ,

DA, quibas et 2quale quadracum A B.

Ergo folum quadratum A B, minus eft duoe

bus quadratisBC ,AC pxzdl&o gemmo re-
Qangulc BC D . N

PROPOS. 14 PROBL. 2: '

Daso vellilineo A , aquale quadrasum 4
exhibere .

H Er 42. vel

45. pnfnl

/ \ fiacre@ilineo A

2 &} ®quale refan-
gulumB D, ipy]

B 2 fi ique
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* fique CB fumatur zqualis CF; & centro
G, circatoram DF; defcribatur femicircs-
lus ;eumque fecet B Cin H. Dico quadra-
tum C H,, zquale efe retangulo DB, hoc
i eft, re@ilineo A . ReQangulum eninDC
1 . F, hoceft DB, vna cum quadrite GC,
» zquale eft) per'5. quadrato GF, hoceft,
quadrato GH . Sed huic funt per 47. primi,
:  zqualia quadrataCH, C G. Ergohzc duo
quadrara, funt 2qualia difto reétangulo D B,
& quadragto G C; demptoque communi qua-
drato G C,remanebit quadratum C H zqua.
le re&tangulo D G, hoceft , retilinco A«

[
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DEFINITIONES.

g Equalescirculi funt, quorum

p diametri , vel femidiamerri

Y. funt zquales . S

| Linea re&atangic circuli,
quem tangendo non fecat .

3 Circulus circulum tangit , quem tan-

gendo non fecat, -

4 A B, CDdicintur zqualiter diftared

A @ - - -centro Gicil perpendicula- -

. teé GH,GIL funt 2quales .

Cii verov. g. perpendicu-

laris G K , major eft quim

G H; dicitr EF, magis

diftare 4 cetitro , quim..
.~ AB. = ;

Seomentum circuli y & figura quz fub

s reQa linea , & pfi?i'ph;ia‘dr-

culi comprehenditur .

6 Segmenti autem angulus

)y eft,qui hcd re&a,!;c peri?hm_a;

\ angulus quem facit peripheria

ADB,cum reta AB,ad punéum A’Av:l- B.
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‘ 7 Angulus in fegmento v. g. infegmenco
A C B A, eft angulus re-
&ilineus A C B, cum an-
gulus C eft ad peripheriam,
& latera CA, C B . per-
B tmgunt ad terminos: bafis

.8. Tam angulus n&dmeus AC B ad pe-
TR ] ripheriam, quim-.A DB ad
. - xentrum, dicitur infiflere pe-
ripheriz A'B, quam interci-
piunt linez reGz commentes
angulosC,D ., ,

9 Fxgurz autem mixtaABD , & conten-

taperipheria A.B , & duabus re@is A'D ; s

. BD cecustibus inceatro D, appellatur
SeQor.. . .

. 10 Similia cn'cuh fegmenta funt, in qui-

B .. busanguli juxta de-
G B finit.7.funt 2quales.

- , & fatis eft ff vel vnus
s / ABC, fi zqualis
" » wiDEF, quia pet
T A CD 31 huius etiam re-

liqui funt, zquales,
quia omnes in wdemﬁgmenno funt -
qua.les.

- - €3 PRO-




52 Elementorum
. -PROPOS. 1. PROBLY1,
'Dasiciveulicentriom veperive,
S E&a B D, fecans aliam
K A C bifatiam , & ad an-
ulos re@os in B, fecetur bi-
" fariam inF . Dico F, elle cen- -
“trom .- Siénim Fnon el cen-
. # o cgum gficaliud G pexeraipam
B D re€ia enigi B'D femel tantunh fecatur
bifariam in:pun@o E. NeQantur GA, G ¢,
GE, eruntq. duo latera GE , E A, zqualia
duobus GE, E C, & per 15.def, primi bafis
G A, bali GC. ergo per 8. primi GE C,
GEA, funt zquales, & re€ti, & reétus G E
G, equalisre&o DB C; guod eft abfvirdum.
Coroll. Ergo in quavis re@a , qua aliam
fecat bifariam, 8 ad angulos retos, eft cen-
trum circuli ; arque adeo in communi earup~
dem concurfis . .

PROPOS. 2. THEOR- 1.

Rebfa A B, nefensdua punifa pevipherie
A, Bcads inita cirewlnsn . -

P Y. X éueroC;, ad ABdu-

E cantur femidiametri C A,

C B ; &ad quoduis aliud pun-

, @umD, re& CD . Eruntigi-

! turpﬂ.' 5. Prlmi,c.AB.,CBA

zquales, ER autemper 16, primi CD A
Lo Lo maior
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maior C'B A, erga etiam maior quim CAD;
ideoque per 19. primi CY minorfemidia-
metro CA.,

Coroll. Ergolineatangens, tangit circu~
m Sn vnico punélo.

PROPOS. 3. THEOR- 2.

Djameter € A E fecansaliam B D , non per
centenm.dwélam bifariam, fecat ad angu-.
los reCtos: & vice verfa , fecans ad angu-
los veétos 5 fecas bifaviam.

c IN prima énim hypothefi

duo latera AF, FB funt

- 2qualia duobus AF, FD, &
bafis AB, bafi A D .ergoper

R " 8. primiangulus A F B aqua-~

E lis eft anguio AED.

In fecunda;praeter angulos re&os ad F,eriit
per 5. primi zqualesABD, ADB, &la-
s AF iﬁ:is oppofitcum commune ; ergo pet
26 . primi , latos F B erit ®quale lateri
FD. . . . - S

Cerol Eodem modo inro'mni‘ triangulo

ifofceli ABD ; re@a A F fecans bifaria ba- '

fimB D, fecat ipfam ad angulos retos; &
fecans ad angulos reftos, fecat bifariam.

PROPOS.4‘- THEORo 3.

o L
Extra centrum o pulle linew fe mutuo fecans

bifaviam . . '
B C 3 $i

X, e e e s 2 e .



54 Elementorum
I enim A B, CD fe82
cflent bifariamin E ; reQa
‘ }FE, duCtaex centroF, effeti .
A per 3. perpendicularis ad veri-
c que,& a.guli FEA, FEC,
effent zquales , quod eft abfurdum.,

PROPOS, 5. THEOR. 4. -

Circuli fe mutuo fecantcs non habens idem
. centrim o

B I fieri poteft commune cens
X &9 trumfit C. Ergo C B,erit
fémidiameter communis, eique
) erunt zqualesali CA, CE;
~A ideoque zquales inter f¢ , quod
eft abfurdum . C -

PROPOS. 6. THEOR. 5. .

Etians [e musuo tangentinm , non eff idem

: . CEREYHUM « . .

. B Ropter eandem canfam,
v "X quia D B, effer commu-
1 \4 nis, & DA, D C, zquales
A effent eidem D B, & zquales
inter fe. v P

PROPOS. 2. THEOR. 67
Si ex punéo excentrico Inedicantur AF I B,
per centrxm. Fy raliel’'€, ID 5 IE,
viciique ; eris IFA omnium maxinve 5 IB,
 Mini-
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Livevy Tertins . 3

minima ;3 I1C maoil 1. & eidems v g

IE vna santum poseris efe aqualis ex al~
tera parte maxime., vel minime .

[ : P Rimo . FI,FC funt per 20.

A primi, majoresI C,fcd F1,

? FC, funr zquales FI, FA.
E G T80 LA ,majoreft 1 C,&¢,

-B * Secundo 1F, F C,funt 2qua-

les 1F; E.D3 & angulusI F C, maior IED.

" ergoper 4. primi I C maior quim I D, &,

_ Tertio 1 F, 1E, funt maiores F E, hoc eft,

, B8, dempta-igittr dommuyni LF , remaner
IE maior.IB. -~ - ... ..

Z Quartoifi angulo BF E, fat 2qualis B F

G : erunt circaipfos latera1E, F E; 2qua-

1fa Yateribus 1 F , B G, ergo per 4. primi &

bafis IE,bafi1G, & nullaalia . reliqua enim

omnes fupt-maiores-vel minores ex prx-

- miflis’, o ' :

PRODOS. 5. THEOR. 7

R O o o [ S
Ex puntlo A exsra civeulnm pofico , ducane
sur guorcunque reéie A BF E pex centvii
" F,ADI,AGH vicunfue 5 tam ad con-
canam pevipheviom , quam ad conpexam :
Dica A E effe waximam eduélavum ad
‘Cncanam ; A By Tuinitivam cduFarum ad
contiexan 3 Al -majorvers effe A H , &
" AG maiorem AD ; ipfique »: g A D,
- ynam'santuin aliom paffe effe wqhalem .
S C 4 Primo
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36 Elementorum . 5
- Rimo. AF,FT, fint per
20. primi , -maiores AL,
ergo-& A F E, quae eft @qualis
iphs AF,FI, &c.

Secundo . AT§,DF funt ma-
‘fores AF . ergo demptis 2qua.
libus F D, F B; remanebit A
" D, maior quim A B'&c, -
Tertio AF, FI funt.2qua.
- X les A F, F H; fed angulus AFI,
maior A FH . ergo per.24, primi A I, maior

quim A H &c: g
Quarto.duze AD, DF, funtper 21. prie. - ‘

mi, minores duabus A G, GF ; & GE,D F,
funt zquales . ergo A D, minor quim' A
G, &. :
Quinto , angulus A F C.fit zqualis AFD
ergo per 4 primi AD;erit zqualis A C,quia
circa zquales angulos latera A F, F D, funt
®qualia lateribus AF, FC. :

RROPOS. 9. THEQR. 8.

Tresvelle AB, A C , A D, fins equales;
: " Dico Acffecentrim e

B E&@2CB,CD, fecentur |/

- bifariaminE, F , & du-

cantur A-E, A F; erungque duo

latera AB, BB, 2qualia dvo-

Y bus AE,EC,&bafisAB,=-

qualis A C. ergo per 3, primi anguli A E B,

AE C, funt zqualcs, & re8i ; & per coroll.
i . ] prlmz
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prima huius, in E A, erit centrum eirculi 3
fed proprer eandem caufam debeteffe in F * .
ergo centrumeft A. . :

PROPOS. 10. THEOR. 9.

Circulus civerlum fecat duntanas sn duobus
© punétis, .

I enim fieri poteft fint tria
pun&a B,A,C; & centrum
vnius'fit D. Cum ergotria s
< pun&a B, A, C,fint communia;
, erunt etiam ad aleerius circulf -
peripheriamtresre@2 DB ,D A, D C, 2~
quales ; ideoque D centrum erit veriufque ,
quod cft contra 5. huius,

PROPOS. 11. THEOR. 10.

Refa coniungens cemsva duorsm civculorum
Jemuruo sangentivm inserins 5 tranfit
per contalium .

P Vo&um contaus fic. A,
centrum interioris <irculi
G; exterioris F ;. & re@aF G, fi
fieri poteft non tranfeat per A,
fed interiorem fecetin B , exte~ -
riorem in E . Eruntque G A, G B, zquales,
adie@ique F G,erunt A G, GF 2quales FB;
fed A G,G F funt maiores A F, per a0. pri-
mi . ergo etiam F B, maior eft quim AF,hoc
¢ft, maior quim FE . quod eft abfurdum .
o » C g idem




58 Elementorum: -
idem fequeretur ex altcra parte, fiF, panere-
tur efle centrum interioris , & G exterioris,
etiamfi pun&ta C, D, velB; E , porerentur
tomcxdere invoum.

PROPOS 12. THEOR 11.

Refla coninngens centra dmrrum ctrcularum
fe mucyo tangentinm exterius ; tranﬁt :
Perconmﬁum ..

I enim F G 2 'comun-

ens centra L, G,non

tran it per conta@um B,

: fed fecer circulos in C, B,
erunt duo latera F B,G B,

vel aequaha, vel minora tertio FC E B,quod

eft contra zo. pnmx . .

PROPOS 1,. TI—IEOR- 12,
Contaftus q:rculorum 5 €ff vriowm fun&'um.

S I “duo effent pun@a conta-
Qusvig A, B;rea CD,
oomungens conera C,D,per 171,
= . huius cranfiret pet vtrfique, ef-
fetque A CD B, commimis diameter’, ea-
demque fe&a bifariam in ducbus pun&:s C,
_ D » quod eft abfurdum .
e - $i autem duo cireuli fo
mutuo rangerent in duo-
bus pun&tis B,F,exterius,
vna, eademque D E ,
tran~
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eranfiret per verumque,per 12. vel certe FD,
FE, effent zqualesipi DE,velBD. BE

. &quales ipfi D F-B,qua omnia funt abfurda.

» PROPOS. 14.THEOR. 15..
Adeguales AL, C D, cadunt equalés per-
" pendicwlaresEF, EG: & A B, C D; funt

equales ; quands perpendiculares EF 5 E
t G [uni aqualesy

A D Erpendiculares enim EF,
“E G, fecant A B;C D, bi~
fariam -per 3. huius; & ideo
AF, D G, femifles zqualism;
: <™ funt 2qualés., & quia zquali-
bus quadratis femidiametrorum EA, ED
2qualia funt.per 47. primi, quadraca AF,
F E; & quadracaD G, GE: necefle eft hze
duo, illis duobus effe zqualia, & demptis 2-
qualibus AF,'D G, remanere zqualia qua-
drataEF, B G, &reQas BF, E G 2quales,
Vice verfa,fi ex duobus quadratis E F,FA,
uz func zqualiz duobus EG, GD, quia
?unt zqualiaquadratisEA , ED ;5 tollantur
zqualia E F,E G, remanent #qualia quadra-
ta FA, G D, ipfeque AF, D G zquales .. Ef
autem per 3. hutus A F medietas totius A B,
+ & D G medieras totiusD C. ergo AB, DC
funt zquales.. Co '

PROPOS. 15. THEOR. 14.. .
Applicasaram in civenlo maxima eff diame-
.. C 6 ier




6o Elementorum -~
. der v g A G F; & hl cenro pfoyin-
* guior y maiot eff venotiore € D

Veantur penlpendicu-
VC 1,}_\ D lares G X, G L,quae

Erum illa erie per def. 4. hue
/3t 1os minor ifta, & ideo ex G

L poterit abfcindi G M, -
qualis G K ; & B E , 2zquidiftansipfi CD,
erit per 14. huijus zqualis I H . Ne&ancor
praterea GB, G C, G D, GE; ' eruntque
per 20. primi,duo latera G B’, G E maiora ,

reliquo B B, fed G B,G B funt zquales dia-

metro A F., ergo. . .
Quod autem H [, fic maior CD 3 patet
‘per 24.primi , quialateraGB,GE , funt
#qualiaG C, G D, & angulus B GE ; mas
jorCGD,

. PROPOS. 16, THEOR. 15.

Refa F A Ediametro A D ¢ perpendicula

vis in Ay tota cadit exsracirculum : ¢
angulus comingentie EA B, non poted
dinidi perlineam velFam : Angulus etiam
Jemicivculi ¢ A B maior e5¥ 5 &r veliquus
contingentie mingr omni_angulo vellilineo
aCULo .

Rimo. Ad quodliber pun&um G, re-

&z EF, ducatr ex centro D, re&a D
G . Quoniam igitur reftus A, maior eft acu-
to D G A ; erit per 19. primi DG(, malor

. N . emlq

3
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FOA femidiametro D A3 & G, ex-
“rra circulum &c.

. Secundo. Dico reGam.»

A H-,edu&tam ex A, vecun,

que infra A E, fecare citt

culum . Angiito enim'B AH,

fiepo citzqualis AD I, 2d centrum D,

per 23, prim1 , & D1, concurrit neceffario

cum AH, v.g-inL, quiaduoIAD,IDA,

- funt minores duobus re@is’; quia funt 2qua-

JesreGo DA E, &ideonecefle eRDIA,

" effe reGum, & per 19. primi DI, minorem

effe femidiametro D A, atque adeo pun&tum

1, necnontotam A R, ege intracirculum ;

& re@am A H nequaquam cadere inter re.
&am A E, & peripheriam A B,

Tertio . Dico angulum femicirculi CAB,
maiorem efle acuto C A H. quia praeter acu-
tnmn , continet angulum', fegmenti quod ab-
fcinditeadem A H, ' .
 Quarto . Dico angulum contingentiz ¢~
tentum re@a A B, & peripheria A B , mino-
gem efle quoliber acuto EAH. Hicenim
eontinet angulum contingentiz, & fimul ane
gulum feguenti abfciflidre@a A H.

Covoli, Hinc pater reGam EF fi cum,
diametro C A, ad pun&um A , conflituae
re€tosC AE, CAF; rangere circulum in
punéto A.

PRO-



62 . Elementoyum ”
rkopo&:ppnosnz.f

\

lx A > ducere r:&am s qme urgat c;rmlnm

B C Batro D lnterhdlop A,

defcribatur alius circulus,
~vel arcus AE, eumque ficet
perpendxculans BE, inE; &
D E, fecetcirculum in C: dxco
A C, tangere cireulumin C . ERt enim per
4. primi angulus D C A, zqualis re&o D B
E, quia circa angulum D duo laceraDC, DA,
funt zqualia duobus DB, D E..n

PROTDOS. 18. THEQR. 185, -

A Biangas circulumin C : Dico femidiame=
srum E C , effeperpendicularem ad A B.

CDRB Am fialiaE D, eflet pere
pendicularis ; eflet ED C,
re&us,& ECD,acutus,& per 19
primi , E D minor femidiamestro
E C; punGumque D, intra cir-
culum. quod eft contra bypothcﬁm ,

PROPOS 19. THEOR. 17-

Rea C E conflitnat cwm tangente A B,amv

gulum refium A C E . Dico€ E svan five
2ev cemtTam

Si

/
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cCR S I enim E, non eft centrum,
fit F. ergo per antecedentcm’
.reQ@us F C A, zqualis erit reo
EC A. quod eft ablurdum .

PROPOS. 10. THEOR. 18

AngulusBD C.y ad éemtrim D s duplus eft
B AC, anguli ad peripheriam ; cum fues
1it cadem pevipheria bafis angulotim. . .

A N. primo caft: anguli EDC,
g ' I EDB, funt dupli angulorii D
- AC,D A Bquia triaagula D
P C AC,D A B;funt lfofcelia; &
. ~ "EDC, EDB, funt per3z.
primi- zquales duobus internis 4
| & oppofitis. )
Inz. propter eandem caufam B
B3~T DC,duplusef anguliBA C.
In3.totusE D C, duplus eft
: totius EA C; & ablawus ED B,
E’ ablati EA B ; ergoreliquus B A
€ C, duplusreliquiBA C,

~_PROPOS. 1. THEOR. 13

Quiin.codem fegmento funt anguli ,éuale:

"funt A DB, ACB, AE B; [un: ipter
" feaquales . - :

R Atio eft, quia-vnué & idem angulus

AF B, ad centum , ¢t duplus angu-
lorum,AD B,ACB,AEB.-
. Vnde
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64 Elementorsm
Vude tapicncer Buelides de-

» - finit vitima definicione fimili-

tudinem fegmentorium , per .

£ ?:;::t‘u-em' ‘hu.wfn.nV)dx angulo-
Ex Seholio.

T ) E@a AB, fubtendar 2d

eafdem partes duos an-
gulos zqualesADB , AE B:
4 Dicopun&a A, B, E, D efle’ad
AR peripheriam ei’uf:icn,r'circuli .
Si enim peripheria A B E, non tranfit per D,

fecet re@am B D, vltra vel citra pun&um B,

inF du@iigiwr A F, erunt per demonftra.
ta anguli AF B, A E B, in eodem fegmento
ABF A, zquales. & confequenter etiam
AF B, ADB zquales. quod eft abfurdum ,
wnus enim eft altero maior per 16. primi,
quia vous eftexcernus, & aleer internus &

oppofitus, . :
PROPOS. 22. TH_EOR. 20,

Quadrilateri A BC D inferipriciveslo , ane
Zuli oppofiti fums equales ducbus veltis .,

NgulienimnACB,ADB,
A funt 2quales per 21. hu-
§ ws, & tmiliterABD,ACD.
& &idcirco ABD, ADB fimul
zquales twotiB CD: aBdK&oque

3
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Liber Tertius .
BAD; duo BCD,BAD, funtzquales

tribus' angulis erianguli ABD ; ques con- -

fiar effe duobus ré&is xquales per 3 2. primiy
&c. Simili enim modo oftenditur idem de
duobus angulis A BC,ADC. ‘

* " Ex Scholio.

In quadtilaseve A B € D, duo angulis A,C>
velduo B 5 D , fint equales duobus refis ,
Dico quatror pynia A, B,C, D effe ad pe-
‘ripheriam civenli . :

-

¢ O I enim circulusAB D,non
Y tranfit per C, tranftat virra
velcitra, & ineo fumatur ali-

inre&isBC,DC. Eruntigi-
tur per 2.2. jam demonfiratam etiam duo an-

uli A, B zquales duobus reQis , & zquales
duobus A, C; & dempto communi A,rema-
nebunt 2quales E & C, quod cft contra 21,
primi . dui enim B D, eritangulus BB D,
vel intra vel extra criangulum B C D, ideo-
que vel major, vel inor angulo C.

PROPOS. 23. THEOR. a1,

Segmenta fimilia, & fuper eadem bafi con~
Hisura [unt aqualia.

I enim in fuperpofitione non fibi penitus

) congruunt ; aliquare@a A CD), feeabic

vnius peripheriam in/C , alterius in D ; fier~
. ) que

quod pun&um B , quod non fic-’
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que angulus externus A.C B,
maior interno C D B 5 quod eﬂ
contra hypothefin, anguli enim

fimilivm fegmentorum debent '
A grenons

B -effe 2quales,
PROPOS. 24. THEOR. 23

1dem verum eft quando bafes funt zquales.
PROPOS. 25. PROBL: 3.
Dari [egmenti A B C , centrum refcﬂ'n

Vare&tz AB,A-C, qua
non fint paraﬂelz [cccn-
tur bifariam in D, E; & exD,E
erigantur perpcndxcularcs D F
EF, in quibus neceflario- exiffic
eertrum cireuli per coroll. prini huius , nj-
mitum in cominiini concurf F, )
Eodem modo defcribjtur circulus per que-
libet alia tria pun@a A, B, C , vel etizm cir-
catriangulum : dummodo pu:\&a non mﬁ at
_invoalinearé@a.
Quod-autem praediftz perpendlculhtes E

¥, DF, concurrant probatur in fequpnu'

lcmmatg_, HE

. Lemma..a- ;
Perpendiculares : fecantes latera triangnls
. bifaviamconcurrnns ad ynum ;nm&um,
I N prime triangulo A B C , -angulus- A

eft re6us ; in fecundo obnlfus 5:& inter-
th

.
-

-
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! _ tio func emacs acuti. in om-
D, ~ nibus autem, feétum eft latus
¥ CF AD,bifaiamir D, & DG
' parallela lateris A C, occurrie

bai BC, inG; &G Eeft parallela AB; &
ex his procreatur parallelogrammum AD G
E, in quo latera oppofita D G, AE, & A D,

A

GE ,& DB, funt -

b 2 qualia pex 34. primi ;
o &per 29, angulus B
- G C, zqualis interno
‘ B,&GEC,GDB,
- zquales inter fe;quia

funt 2fuales eidem A , Et quiaarguliskE G
C, GECadiacet laus GE, & BDipiGE
zquale, adiacet duobus GB D, GDE; aiit
per26. primi G C, zqualis GB, &GD,
2qualisE C ; atque adeo E C, zqualisiph

~ AE. Arque hxe funt comnivnia , .

A - Tam vero in prima fi-

AN 3 guraperpendiculares DFy:

Dh=r “EF, concidunt cim pa-
' ﬁ rillelis P G,G E,e0 quod
etiam anguli GD B, G

8 G CEC fint- zquales re&to A.

Vnde conftat etiam perpendiculares DF,EP
concurrere, & concurfum F effe pun&um G,
in quo bafis B C, fe&a eft bifariam : ita vt in:
hot cafii non fic opus ducere tertiam perpens="
dicularem quz deberet erigi ex pun&o G,fi~.
perBC. : L
- 18 fecindo veto cafis perpendiculares DFx
- EF,
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_ "EF, concurrunt fufra
pAE 2 BC. Cumenimane
B e E’ulus G DB, zqualis
3 ex

obzufo A; & BDF -

fit re&us,re&a DF,ca

ditneceflario inter D

G, & DB, &fimiliter EF caditinter EC ,

E G. vnde concurfus non poteft non effe in-

fraB C: concurfum autem probat rectaD E,

quz ex duobns redis ad D , E demit duos A

DE,AED. & ideoreliquiFDE,FED,

funt duobus reis minores ; ex quo fequitur
concurfus per 13 - Axioma . '

A . Intertiocafu perpendi.

3 culares DF, EF, tadunt in-

ter DA, DG, & inter AE,

D E G,quia anguli BDF,C

B E funt maiores angulis

B G- G GDB,GEC,quifint

xquales acuto A, & idco concurfus F eft intra

triangulumABC,

Denique in veroque cafu tortia perpendi-
cularis coincidit com re®a F G . Nam primo
F B, eft xqualisF A, per 4. primi ; quia cir-
careftos F D A, FD B. funt duo lateraF D
D A, zqualiaduobus ED, DB . fecundo F
C. 2qualiseft cidemF A, eandem ob cau-
fam, affumendo triangula FE A, FEC . er=
so etid F C, eft zqualis F B, funt autem ctid

uo lateraF G, G B, aqualiaduobusF G,
G C. ergo per o&avam primi, anguli F G B,
F G C erune wquales & redli . arque adeo

< omnes

-
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Liber Tertius . 69
omnes tres perpendicularcs concurrent ad €5
mune:pun&um F, quod erat demonftrandum.

Pro figuris regularibus pluriun laterum po
pitur aliud Lemma huic Gmile ad o&auam
propofitionem quarti . o

oA o, Caererum propofi.

;" ‘tione 2. non eft necefle

. vere&z A C, A B;habeit
pun&um A, commune_,

» Y dummodo non fint paral-
lelz. Et licet hic concurfus perpendicularifi -

» demonftratus fit duntaxat in triangulis’ id€
tamen {equitur fi duz linee ducdtur viciique
dummodo non fint parallele quales func A
H,C1.Nam produ&e conftituunt cum AC,
triangulush A C B, & perpendicularesD G,

F G concurruntin G . ergo etiam perpendi-
culares K-M, L M, qua fecant AH, Ci, bi-
fariam concarrunt alicubi in M,cutit finc pa,
rallelzipfis DG ,E G, &e. ‘

PROPOS. 5. THEOR. 23.
In eodem, vel in wqualibus circulis anguli ea
quales infiftunt wqualibus pevipherys,fiue
| . fipt conflivuti ad censvisfine ad peripherid,
. - S Inc primo -zquales
anguli ad centra G
H. Cum igitur circa,
cofdem fint, quatuor fe.
AT CDF midiamerri 2quales, eri
per 4- primj bafis A C, zqualisbai D F . &
quia ijdem anguli G , H , fim¢ per z.g:l. hnlz:us
o ip
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dupli AB C, D EF : ideoque.fuper2quali=
bus bafibus fegmenta ABC,DEF, fimilia,

erunt per24, huius eadem fegmentewqua-

lia, & peripheria AB C, DEF, nec nonre.
lique AC, D F zquales.

Deinde f i anguli B , E ponantur zguales H
neceﬂc eft etiam G,H Eﬁe zquales. ergo &c.

PROPOS. 270 THEOR‘ 24._"
annclo arcus DB, A L‘funt gqualc;, ﬁmg

toque tam anguh ad centra G,H, quam

anguli B, E, ad pmpherum equales, -

B I enim angulus A
S GC, eﬂ'et“g:lorD

HE,igfique DHE, Geret
zquahs A Glareus A
E Lefler zquilis DF, per
26, huius,hoc eﬁ,xpﬁ AC,quod eft abfisrdil.
Similis eft racio de angulss B,E, .-

PROPOS. 8. THEOR. 15.

#n-vodemyvel equalibusciveslisy aquales res
ﬂe fnbrmdum equales Pmpherm: .

: ERun: enim ‘per 8,
pnmfanguh,G o,

-zquales,quja circa {pfm
funt _quatier - femidia-

“F metri zquales ; & infu-
pcr'baﬁs AC, potiitur 2qualis bafi D F .ergo
per 26. huius, arcus elA G eg ;chahs DF,
&teh uusABC reliquo '

‘! 5 FClINq PRO-

>
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PROP OS. 29. THE OR. 26,
Peripherias equales fubsediis vella equales)

Via per 27. huius

B "\ E ant erii angulus G,

) 2qualis H, fiperipheria
. AC,fitequalisDF,&
A="CD PpeM» primi bafis A C,

zqualis bafi DF ,propter quatuor femidiame-
tros zquales , :

PROPOS. 30. PROBL. 4.
Datam pevipheriam A B C, bifariam feeare,

Ocpraftac re&a BD B,

quz fubtenfam A C, fecat
bifariam, & ad angulos reGos in
D.. quia circa retos funt lacera
® B D,DA, zqualialateribus B
D D C. Bridcirco per 4 primi bafis AB,
zqualxs B C; & per 28. huxus, arcusB A,
zqualisBC.

PROPOS. 31. THBOR 27

Jngulu: in femtcwculo veltus e 5 inma-

‘" sore minor; in minore maior nﬁa « Angu-

lus quoque fegmmn maiorie maior cﬂ re-
&oy & hmlom minot .

D Tco pmno angulum A BC in femicir-

culo A B C,efle reGtum. Angulus enim

"AD B, duplus cﬁ D BC,&C DDB ,duplus
BA,
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72 Elementorum
F_ D i A,eoquod triangul2AB D,

o DBC, fint Ifofeelia. fed :lhdu- ‘

nh fbne a-quales duobus re@is,er-
go DBA, DBC, coqlhmenc

re&um ABC.
Dico 2. in maiori fegments C AB, an-~
, gulos effe acutos . In eodem ., fegmento eft
queque angulus B A C, qui eft acutus, quia
AB C,eftrettus  huicantem B A C, fune
omnes reliqui in eodem {egmento zquales

per 21, huius . Ergo,

Dico3. anaulum BEC, inminori feg-
mento B E C, effe obrufum . In quadrila-
tero enim A B B C, oppofitiE , A , funt 2-
quales duobus ze&'s per 22. hmus, Ql Actft
acutus. ergo E obtufus .

Denique rehquz duz partes func mamfe-
fle ; quiz angulus fegmenti maioris nempe
angulus mixtus CB A, componitur ex récto
A B C, & angulo fegmenti guod abitindit
re®a A B Etprotrattd A B, in F, fir angu—
lus reGus C BF, maior angulo [egmenu mj-
_ notis nempe mixto C BE.

Ex Scbotm .

€ Vice verfa, dico 4ngulmn
\ reﬁum,vg ACB ,efie
ad femicivculums boc eft,

A B  frefa AR, duffavi- |

cunque fecetur bifariam in D gy censre Dy

circa A Bdefcribaswr [mmrculm, ipfam
svanfirveper C . .
- Si

.““‘\h..t
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I enimpun&um C effet in alio fegmen-
to, angalus' A C B, non eflet re&us;

fed obtufus,vel acutus, ve'demonttratum eft .

PROPOS. 3:. THEOR. 18.

‘RefFa A'B, tangascivculumin €, & €D,

fecer eandem in Cs D : Dico dniu'lof AcD,

‘wguales effe angulrs in alserno fegmento
" PEC ;& angulo DC B, angulosinal.
""" terno feginento ¢ FD . PR

: I C D,non tranfic per cene
AN tran H, tranfear CHE: -
2 \ -eruntque per 18- huiusEC A,
\ G ECB, redi, &ipfiserunt 2«
. .quales C GE, CDE, in alter-

" mis ifcgm tis:, hoceft, in femicjrculis quos
- .abftirdit digmerer CB. .. -~

'Deindequoniam CD E, reQuseft ; erune

'DEC,D CB, vnire&o, nempe toti ECA

Zquales , per 3 2. primi, demptoque com=
muni I} CE,reliquus D E C, in alcerno feg
mento, zqualis erit reliquo A C D, adpun~
Sumcontalus C. - .

.. Denique in quadrilatero E D F C, anguli
eppofiti DFC, CED, funtper 22. huius
2quales duobus reis, hoc eft,duohus DCA,
DCB.Sed DC A, zqualeseR DEC . er-
go reliquus D F C, in alterno fegmento , eft
aqualis reliquo D C B, ad contalum C..

\

o . 7 . 'D  PRO.



74 Elementorsum |
PROPOS. 33. PROBL. 5.

Superdasa reffa AB, deﬁ'fﬁe‘)‘: J egmcmﬂim
civeuls y capiens 4@(91@&”- aqualem.

: -J) Rimo, quando angulys de-
& tus e re@us, cercum eft
fegmentum efle femicjrculum .
. §equndp, guando angulvs da-
D K wseltacuusy. g. C 4 tunceon-
fticuatur 1pfi 2qualis BAD , & ex A, fuper
A D erigarurpetpendicularis A B , & in pun-
&o B hac angulus ABE, aqualis BAE:
eruntque F A , F B 2quales,& F, centrum
sirculi AG B K;&amgulus A G B, in feg-
mento A B G A, eric xqualis angulo B A D,
ad pinfium contaltus:A . Nam: & re-
Gum D A E , re®@a D'A { caiipid circulumn pér
'16. hams «+ Bf autemn Bri Dryieequalis’ C |
ergoetitin A GByeltwaualh C.. - 17T
Tertia, quando angelus datusv.g. H; eft
-obtuks; accipiatur eius loco stueus G. De-
feripto enim fegmento A G B; habebitur re-

R T T . i A

|

3.

—

“liquum A K B, & angulusK; evic zqualis |,

quia per 22, huius G, & B, 2quiinlent duo-
bus re@is, hoveft 3 ducbus C W, C autetn
B rgalia G ergo K saxqualisp -
' PROPOS 34 PROBL: 6.3

- i N R AT &
A dasocivculo abfeindeve [fegmentum 5 gued

capias angulwm equalem datovs g- Do
.ig T e qu Duca-
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Eiber Tertius. 75
Vcaturtangens EAF, &

D argelus E A C, fiat 2qua-

lis D. argelus enim ABC,in

: i akerno fegmento CB A, erit
per 33. huius zquahs angulo E

A C, hocefl, angulo D
' PROPOS. 25, 'rm«:cm 19.

S in circulo die velle fe mutuo fccein re-
: ﬂangulc Jub [egmentis eruhs aqualia..

P Rimo quando interfe&io fit
incentro, omnia fegmenta
fune femidiametri , & reangula
'A fub £omentis fune quadraa x-
! qualia . . -
Sgcundo,quudo C D, tranfic
,tuentmm E, & foeas A B, bifariam , atgque
sdeo ad angulos ve@osin E, per 3. huius.
“Yunc re&ta C D, eris fea bifariam inF , &
non bifariam in B & per.g. feemdi, reétan-
gulum C BD, vna cum quadrato EF, erit
2quale quadmo F D, hoc eft quadiato ¥ B,
& per Pythagoricam , quadratis BE , EF:
ablatoque communi E F, remanebit quadra-

- tum B E 2quale re&angu}o CED. Quadra-

tum autem B E , eft idem"cum re&angulo A

"BB- ergore&ngﬂﬁﬁcbkgmns ARBEB,

eft 2quale re(tangulo contente fub fegmen-
m CB, B D‘o N

CD , tranfiens per cen-
mF, % bi ﬁmuAB, in meu-

- / i

-

e

ave



76 - Elementoram .
bitur bifariam in alio pua&o G, & F &, erit
ad A B, perpendicularis; & per 5. fecundi
re&angulum A E B , vna cum quadraco B G,
-erit zquale quadrato G B 5 adieloque qua~
drato GF, eric idem re&ingu-
lum A E B, cum quadratisE G,
.G F,hoceft, cum quadrato E F,
zquale quadracis G B, G F, hoc
D B eft, quadratoF B. Huic autem
quadrato F B, feu F D , oftendimus zquale
efle re@angulum CE D', vna cumi eodem s
quadrato E F, ablato igitur quadrate. B F 5
remanebunt re@angula CED,AE B, 2-
quslia. » S

s & vldimo-, neutra
tranfeat per centrum : dico nihi-
lominus re&mal gula AEB, CE
Iy, efle 2zqualis, quia verumque
- GCH B deber eﬂ:lqmle reGangule G
B H, per cafus ancecedentes , duceado G E
H,percentrum F. .

A N

PROPOS. 36. THEOR. 30,

Siex pun&o D, vefa D B, sangas civculnm;
OraliaD C A, fecer: ReFanguinm 4 D
€5 evit mgwale guadrato DB, o
T Ranfeat primo rea DCA,
K per centrum F . ‘Quoniam
igitur AC,fe@a eft bifariam in K,
ipique addita C D :iergo per 6.
- fecundi , reGanguium A DC;cit
L T . quae

~

i i . T T

j
1
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a guadrato F C, zquale cfi quadrato F D, hoc

eft, per 47. primi, quadratis DB, BF . Sunt "
autem FC, FB, zqualia. ergo & reliqua,
nimirum re@angulom A D C, & quadratum
D B. funtzqualia. o
. : Secundo, re@a D C A, non
: ¢ tranfeat per centrum F, fed
» re&ta F B, fir ad ipfam perpen-
. dicularis, atque adéoper 3.hu-
A, ius, fecet eius fegmentum CD,
bifariam 1n B, Quare iterum per 5. fecun~
di, re@angulum A D C, cum quadrato E C,

‘erit zquale quadrato E D : adieGoque qua-

drato EF 3 enic idem re@anguld A DC, cum
duobus quadratis E C, E F, hoc eft,cum qua-
drato F C ; 2quale quadratis E D, EF, hoc
eft, quadrato 'F D . Quadrato autem F D,
funt zoualiaquadrata DB ,BF,&BF,eft
#zquale FC . ergo etid reliqua ertnt 2qualia:
nempe re@angulum ADC, & quadrata D B,
Coroll. 1. Hinc manifeflumeft, 6 4 pun~
&o D, ducantur plurima re@z circulum fe-
cantes ; rectangula fub rotis , & fub fegmen-
tis inter pun@um, & conuexam peripheriam
interceptis, efle 2qualia: quia omnia funt
cidem quadrato tangentis zqualia .
Coroll. 2. Conftat etiam duas tangentes
ex eodem punQo duftas, efle 2quales .
Covoll. 3. Ex eodem pun&o folum duci
duas rangentes . :
Coroll.4. Sidux re@= »quales ¢irculo in-
cidant , & vna tangat, etiam aliam tangere .
S D 3 PR O-
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PROPOS. 37. THEOR. 31.

Lu.d fi conftet velfungnlum A DT, cquale
effe quadrato D8 ; refla D B » mudem
cires lo evitrangens, )

D Veatur tangens DF, & ne-
Qaur EF; quz ad DF,
P oric per 19, perpendicularis, &
gnia eidem re@angulo ADC,
@qualia funt quadrata D F,.-D B,
erunt ctiam ipfa zqualia , & re@tg DF ;
D B, gquales. Cumque duo latera E F,;
FD, fnt zqualiaduobus EB,BD,&ED
fir bzfis communis : erit per 8. primi angislus
E B D, zqualis re@to F . & ideo per 16, hu=
~ius DB, tangent circolum, quod -erag de= -
mon(handum.‘.

| EVCLL-
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Tgura re- .p B
&*ima_,h- a

o feribj fee €
gusa ABC: cum abguliD; E, F attin-
. gun latera figwz A B C.
2 ABG, diciwr circumfcribi figura D B
T i lavers Bourz AB G, stingune
. An figorz DEF. -
-3 » Vtre&iliceum D E F dicatur inferiptid
- eirculo,debient anguli D, E, F, eflc ad pe-
. fipheristm G HI . S
.4 Veawrem re@ilineum AB C, dicacur
cirewlo circumfcriptum ; debent laterare.
&ilinei , tangere circulum .
5 Icem circulus erit figura A B C,infri-
prus; cii figure latera contigerint circulum,
6 ' Denique tsreudus erit figurz D E B, cire
- .cumferiptusy.cum peripheria eranfieric per
angulos D, E, F. {
7 Re&alinea dicitur coaptati circuloscum
eitis termini fuerint ad circuli peripherid .
i C 4 PRO.
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.80 Elementorum.
" PROPOS, 1. PROBL: 1.

_Indgtocivcnlo s date yefle D > (-quando id
fouri posevis inxsa:g 4 veres ) coaprate
agualem .

A X diamewo B C abftinda-

tor B E, aqualis D, per 3.
' ¢orimi 5 & centro B, interuallo
B E, defcribatur arcus fecans da.

1D peg  tums circulum in A . Re&a enim
B A, erit dqualis BE , perdefin, circuli; & |
aqualis iphi D, per primash pronunc.

PROPOS. 3 PROBL 2.y |

In daso civculo inferibere tviangulum 5 dise
sriangulo D EF aquiangdlwm, . .

GAH D puhBum: contaltusA 4 |
) "L\ cum tangente .G H; frét an-
- | gulus GAB, zqualisE; & HA
D€ C,2qualisB. Dico triangilir A
;:ILP BC,ipfi DEF, effe 2quiangn-
lom : Angulus enim C, off per 31, ternf, |
#qualis G A B, RuF ; & angulus B, equalis
HAC, hoceft B. ergo per 33.primi,ctiam |
. reliquus reliquo . :
" - Nota. - Si-hoc modo infribatyr zquilace-
rum., circulum dividi in tres partes qua-

fes . o
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Ziber Quarths. 8
PROPOS. 3. PROBL. 3.

Civeuls civeun[eribere sriangulum 5 cuicun-
gue D E F equiangulum .

’ Xrernis G,H,
fiane in centro
¢ Vs 2qualesAIB,
- B 1C: eritque re-
. L B Mliquus AIC, equa.
Yis reliquo K, gnia per 1. primi, omnes an.
li ad1, & per 33. eiuldem omnes externj
G, HiK, fime 2quales quattior re&is. Demum
ducaritur per-A , B ; C,. tres tangentes qua
concurrent ad triapun&a L ;M; N. Cum
enimIA L IBL, fintreQi;erunt BAL,
A B L, minores duobus reftis ; &ideo per
13. Axioma A L, BL, concurrent verfus L ;
& ita de reliquis. DicoangulumL , zqua.
lem effe E ', Omaes enim anguli quadrilateri
A1BL, fune per 32 primi zquales quatuor
re@is . cum igitur duoad A,B, fint re&i : re-
liqui I & L, erant zquales duobus re&is, hoc
eft duobus G, Efed A I B,& G. funt aqua-
les . ergo etiam L& F ,&c. eadem efiim efft
#atio de reliquis . Co
Nota in triangulo zquilatero, & fimiliter
in omnibus alijs figuris regularibus , omnes
externos cfle inter fe 2quales. Acque it etid

anguli ad centrum {, erunt Equales, & per

ipfos fecabitur circulus in partes zquales,

D s PRO-
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82 Elementorum

PROPOS. 4-PROBL. 4.

Intra sriangulum A'B C, civcsum de-
Jeribgre . !

: A\ Vo anguli B, C fecen-
A Dwrbﬁﬁyim, &BD,

E & C D, concurrant ad D : Die
co tres perpendiculares DB,
B F D F, D.G, efle zquales &c.

Anguli enim DEB, D BE, funt zquales D
F B, DBF; &D B.te@is E, F oppofitum,
aft commune . £1go-Per 26. primyi , perpeny
dicularis DE, mqualiseft D F. Eff autery
eidem eviam 2qualis DG : eo quod G, feQus
fir bifariam, & F, G. finc re&i, & CD, comw
munis . ergo omnes tresfhnt zquales , & cire

culus deflcriptus per E, F, G tangetlatera

per 16. tertij .
PROPOS. 5. PROBL. §.
Triangulo A B C, cirowlum civcumfirsbere .
A ‘Oc problema re iplanon

1 differc d prop. 15. tortij .
DEZ vbi docuimus per tria pun@ada-
B £ ta, qualiahic func A, B, C . de.

feribere circulum. perpendicula.
res enim D F, EF , qua fecant guzliber duo
latera A B, A C, bifariam 5 neceflario con
currant in qufito centro F, s

PRO-

R



Libey Quarivs .~ ‘83
PROPIOS. 6. PROBL. 5.

Davo civculs quadratsm inferibeve s

A 3 Vz diametri AC,BD,fint .

inuicem perpendiculares

| tacentrs E : Dico quadrilate-
' rum A B C D,efle quadratum.
TG Quatuor enim angulis re&is ad
¢entrum refpondent per 26. tertij , quacuor
arcus zquales; & quatuor arcus zquales fub-
tendunt quarvor linex @quales AB,BC,CD,
DA per 39 eivfdem .. Denique quatuor an-
li ad A,B,C,D;.per 31. tertij , font equa-
ﬁ;; quia fint in quatuor femicirculis.  :

PROPOS. 10: PROBL. 100
" Eftque Lemma ad fequentem .

Triangwlum Ifofceles conflituerecusus vier-
que qualium angulorsm fir duplus
: veliqui, : :

A P Br 1 1,fecundi fecetur quzuis
& AB,ita, vtrefangulum A
« ' B C, gquale it quadraro A C; &
xentre A , inceruallo A B defcri-
' ‘batur circulus, vel arcus,eique ap-
plicetut per 1-hvius-BD,zqualis AC,& per

§.huius deferibatar circulus circa eriangulum
ADC, quemre@aBD, tangetin D, per -

, tertij ; quigreGtangslum A B C, xquale
37. & 1] 9§ D & ) T

-
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84 Elementorsim,
eft quadratoBD, o quod B D 2qualisfit
A C., & per 33, eiufdem, angulo ED C, ad
contadum D, zquabs erit in alterno kgme-
to angulus C A D ; adie&oque  communi C
A DAerunt dus € AD, €D A,
zquales roti A DB ; & quia duo-
e\ bus CAD, CD A, zqualis eft
er 32. primi externus DCB;
B buiceritzquals AD B, eu A B
D: & intriangulo D C B, erunt per 6. pri-
mi, D B,D C, zquales . efique D B, 2qua-
lisCAj;ergoC Ay 2qualisCD, &per 5,
primi anguli CA D, CB A; 2quales ; & D
. £ B,pecnpn A D B; vel-A B D, dupliss ip.
fusBAD cergobic, -,

.PROPOS. 51, PROBE, i1

Civcnlo Pentagonum Regulare in-
’ - [feribere .

S P Er fecundam huius inferi-

X batur circulo triangulum

EF G, zquiangulum triangu-

Io:'A B D, propoficionis ante-

F~G cedentis, & GH, FI, fecent
angulos EF.G, EGF, bifariam.. Hac'enim

- ratione erunt omnes quinque anguli F EG,
IFE,1FG, BGE, HGF, aquales; quia
EFG,EGF, funt dupli FE G : & ideo per

26. tertij quinque arcis F G,E1, 1 G, EH,

HF, funt zquales; & quinque refiz ipfos
fubtendentes zquales per-29, eiufdem; &
LA © omnes

’
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maes quinque anguli zquales per 27. quia
?iéuc' H‘-,]E 1 :1 infiftic tribus arcubus zqualibus
HE G . itaquoque reliqui infiftuat totidem

zquabbus.. ...

PROPOS. 15. PROBL. 15,

Circhlo Hrf‘tdéa;uﬁ vcgioli;e in_/'cfil\ae'ic.: '

S TR Eéﬁdiémetrcl) AG, app(l:i»

7R F centiir 2qualesA B, A C,
EGINNF eruntque A G C, AB G, trif-
ula zquilatera; & tamangu-
S BT lisKGC, quim A G B, erit
Per 32, primi vnatertia duornmre&erum,
Produdiautem CG, inE, fint omnes tres
AGC,AGB, B GEaxquales dypbusre-
&is. ergo BGE, esit reliqua pars tgreia, &
omnes tres erunt 2quales : & toridem alij
erunt eifdem zquiales ad verticé G . Bt ideo
inhiffent fex arcubus zqualibus, 8 arcus fube

teodent fex re&2 2quales ; & omnes fex ane -

guli erune zquales; quia ficut EDF, infiftie
quatuor arcubus zqyalibus EB A CF, jta
reliqui, ° . R
. P'RO!’:OS.¢71'6._17R,‘C)BL 16,
Civewlo inferibere Quinisdegagonum
. C o vegulares o

l Nferibatur trianguli ;qui.
A laccrum AB C , per 2, hu-

EFG.

¢ ius,& per 31, pentagonum AD'

L
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B'%BG Qﬂl;lemeito‘rmi .
BF G.. Qualivarigitur pareium 1y, eff ¢o
eacircumferentia, uliumpay. ericA B ,eg:::
.:;;lg!n.mum AG, & AGF,'s: atque adeo
UM partium erit vna, arcus BF4, hoc e
vna decimaquinta.. ? - ,hocd!

RS

. RROPOS. & PROBL 7,& 1.
Circulo Quadratum | ¢ Penta ,
- ‘,;‘g,{‘lara tiiéy;'r;;{‘citbﬁ'e .g'fnupfegu-

ris ipfique e-

-E j@ 3 ;i:m’ triang.
4 : < 1o cémui
K°F & NS Sgoronn

s v K F L drati,vel pen
tagoni incetus fit A, externus B ; quibtisin
figurisregularibus céftat reliquos effe zqua.
Yes; & externo B, fiant ad centrum D , zqua.
Jes quatuor pro quadraro , & quinque pro
pentagono’; id qubd poreft fieri'; ‘quia omnes
anguli externi cuiufcunque bgure zquivalét
quatuor re@is per 31 . primi ; & hoe ipfo di-
uifus éric circulus in quatuor , vel quinque !
4 parres zquales, & linex: fubrenderites arcus

aquales conftituent quadravm EF G Hyel |1
pentagonum EF GH I, regulare, & circulo
.inferipeum, vt pater ex demonflrationibus ¢
16. & vndecimz . Innientis aucempmOisE ')

. FG&e chx:nuﬁtibiﬁutirculoﬁuﬁm’:lﬁr, o
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Liber Quaitus, 82
we] pentagonum per tangentes ficut in tectia
cirumferipium eft erigngulum 5° & Keue ibj
itaetiam hic demgnfiratur omnes angulos K
LM &c. eflesequales internis A, quia v.g.in
quadrilatero E D F K,propter duos re&os By
F , reliqui dug D & K funt azquales duobus
redis, hoc et duobus A, B, & quia D, falus
eft zqualis B, fequiturK, mqualemefie A,
Latera vero K L, L M, &c. efie 2qualia pre-
batur hoc modo . TangeotesK £, K F, & iz
militer L F, L G, -&c. funt zquales per 2.co-
roll. 36, tértij . ergo ommia triangula € KF,
FL G, &c. fupt ifofcelia, & ad zquales bafes
EF, F G, 8. funtanguli angolis 2quales;eo
quod etiam K , E , &e. fint 2quales . & ideo
per 36 primi erunt.eriam omnia latera E X,
KF,F L, &c. zqualia, nec non duo KF, FI,
duobus LG, G M, &c. zqualia.

PROPOS. & PROBL, 8. & 13.

* In Quadraro, @’ﬂ’tntd,gqm,_cirtulum
o infcribeye, -

"™ Riangulo inferiptus eft circulus prop.4.
T dividendo duos angwlos bi&ria‘mp id
- quod etiam habet locum in_omnpibps figuris
regularibus . Re@z enim BF,C F,dividens
tes bifariam angulosv. g. B, C, concurrunt
neceflario intra figuram alicubi in F,per lem-
ma quod fequirur ; & perpendicalaresF G ,.
FH, F 1, &c dutz expun@o F . in fingula
latera funt zquales ; idque-demonttratur eo-
. dem

s



88 . Elementornin!
demmodo, quo in quarta quod attinet eres
perpendicolares FG , F H, F I, pro reliquis
yero pramonftranduni eft, etiam reliquas F
D, FE,F A, fecare reliquos angulos D, B, A
bifariam . T
' - Dico igitur

D C . D, aguiumEDC

€ zqualem efleF
K E BC . Nam cir-
L cazquales FC

A G'B A GR BFCD,duo
CF, CB, funt zqualia duobus lateribus C
F, CD. ergoper 4. primi angulus.C D F,
#qudlisef CBF. hic aucem  eft medietas
totius B, ipfique B zqualis-eft totus D : ergo
etiam F D, fecat bifarivm: angulum D &
3ta de reliquis . eodem enimmodo, & ordi-
ne proceditur ad reliquos, & tandem per 26.
primi demonfiratur reliquas perpendiculares
FK,FL,&c zqualesefle cribus FG,FH,
Fl. quia v.g. intriangulisFDI,FDK,
praterreflos adI , K , anguli ad D, fune -
quales , & latus FD , re@is oppofitum eft
commune . quare circulus deferiptus cencro
Finteruallo F G, tranfic per reliqua pun@a
H,I,X,L, & io iffdem tangit latera figur-

Lemmas . ,
In figura vegulari, & prime infigwra laveri;
numero parinm v.g.in ofogono: Dico pri=

-moveliam A E, dutiaw ad angulo} oppes

) c0s

x.
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. ”jt'tot ASF, yerumque angulum Jecare bi-

feriam i - ) _
IR - X eod€enimpun~
B, A s a(‘,A,,du::n:nrt
o reliqua re&z ad reli-
quos angulos, jta vt ide
" ad vtramque partem re.
/% &z AE, wia :iriangula.
T - Erunt primo duo trian
EXD o AGH, ACB;
-penitus 2qualia per 4. primi , quis cirea 2~
quales angulos gI‘ B ,";:'ten lateribus fune
#qualia; Hoc eft bafis A G eriv zqualis AC,
Sangulus HA G,anguloBAC; 8 HGA,.
angulo BC A : & i@ duo démpriex totis G
B 5 qui etiam funt zquales, relinquupt ahioy
duos A GF, AT D, 2quales: Etoirea ifos
esiit icerum dub Jatera duobus mqualia,ideos
queper 4. &bafisAF, aqualis bai AD, -
&angulus F A G, zqualis DAC, 8GFA
aqualis C D-A. Dénique eodem modé des
! “mionfirarur mgulum & EF, 2qualeni efie an+
| ‘gulo AED,. & ®AF,ipiEAD, Pacs
| sgitur reQtd A E, fecare angulum E bifariam;
: immo & angulum B A H; quia ad veramque
- partemre&x E A , fone tres anguli sribus 2-
quales. - . - *- :
- Dico 2. re&am B 1 tranfire per A ; f-bi
; fatiam fecet angulum E ./ Debet eninrcoine
. tidere cum>te&lz AE, qusin oftendintus eund
dem angulum B fecare bifstism, |
i - - . Di“

1

M |
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oA . Luco3. fidug re& l
O U T I

G B cent duos angulos E,
e Dy ipﬁscopcurrcrie, in-
) _ V. “trafigiram. Anguli.n,
T;' C " higurarum reguslanun )
T RED - funt ‘minores duobus
C e re&is ) ergo 8 femifles
IED,IDE; & !deo per 13. AxiomaE I,
DI, congurrent; & quia tranfeunt per an-"

gulos oppofitos, concurrunt intra figuram .
Dico 4 etiam duas perpendiculares L1 4;
X I qux bifaciam fecanclatera B F, EDycép
currere in . NeQanurenim LIK | . Cum: i
. 3gitur in triangylq:l E D, angulifint xqua.
les; erunt1 B, ID,; 2quales ¢ fumt aurem ‘
eziam I K, K E zqualia dupbus Yateribus 1K,
KD, erge per 3o primiananliad K, fine yee
@i. RurfusduolateralE, B L ,imeequas
ii: duobus I E, B K, &angali ¢coptenti |
s . ergo per 4. primi angulm L, eR 2qualié |
_tefto K. Quoniam igitge perpendiculares
pradi®a necellarigcoincidgaum iftis L I 4

KImuarucidipeinl. 1: |

In figava ant ’ htbrbn:"imyd‘iiigm‘.v _
V.g.in Hep;agéno ; dico primo reftam

re etiam bifariam lacus appofitum E D. Du- {

emwrAF,AG,AEAD: &fcQ2ED;
bifasiam in K 5 ve@iatur AKX .. demonfirabi.
tur , vt prius ; A B4 A D efic equdles .- Sant
EFUNE) autem

(7R . {

AX, quz fecat angulum A, bifariam , foca- §

Y 5 9
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Liber Quartus » 91

A autem&AKs-KE*7'

g gualia lateribus A K,
' KD, ergo per 3. primi
> abguli ad K , funt rei,

C& KAE, KAD. =-
quales. {unt autem jux-
ta demonttration€ prie-
- cedentem , eriam reli=

quiduoEAF, FA G, zqualesduobus D A

C, CAB.ergo&totusKA G, toti KA By

& ideoreta fecans angulum A bifariam co-

l{u‘—!d_x: cum A K, fecarque fimiliter latus ED

bifariam, & ad angulos reftos in pur@o k.

Dico 2. vice verfa perpendicularem K1, .

fecare bifatizm angulum A . Coincidit enim
neceflario cum illa quam oftendimus fecae
bifariam angulum A .

Dico 3. Duas AL, B, fecantes biforiam
angulos A, B, concurrere intra figiram v g.
in I . ratio eft quia debent fecare Jatera cp-
po%abifariam' S
->'Dico 4. Ad idem pun&um I coire perpen,
diculares LI, K -I',!?i’lifariam fccnfz laptera'
. BF, E D. ¥iraque ‘enim coincidit necefia-
rio cum illis qua fecant bifarid angulos A, B.

PROPOS. & PROBL. 9.&14.

Ruadraso, & Pevtagons vegulari circwlvm

' ~ cirewm/cribere .
'Beentur duo lacera A B , -B C bifaridm
in G, H, GmtqueG F,HF, perpendicula.

TEs



43 . Elementoruin -
€ resshoc eftyidem fize hic qued
D c in propofitione . fa&ungeﬁ,
in deferiptione circuli ciren
I \/ " triangulum: concurrent'diGz
A B Perpendiculares intra figuram
ad F, per lemmd premiffum .
Xireslinex FA,FBsFC,
C oftendentur efle 2quales ficut

>» gulas ad G, funt latera lateri-

- N - bus zqualia, & fimiliter tirca
reflosad H. Ergoper 4. ptimi FA,FC,
funt xquales eidem FB, atque adeo omnes
ties zquales inter fe 5 S triangula ABF, B
CF, ilolcelia habebtiz zquales angulos ad
bafes AB, B C. Dicoeaidem FA, FB, FC,
immo 8 reliquasF D, F E, fecare bifariam
argulos A, B, C, Dy E, Sunrenim ¥R RC

zqialia laieribusFB, BA , & bafis FEC, -

=qualis F A . ergo per8.primi .angulus F B
C, zqualis eR F BA. hoc eft vterque erig
Lemiffis tofius ‘B . Suntautem ijfdem xqua.
lesFAB, FCB. ergo erian ifti funt fes
mifles angulorii A,C . & quiarotfus circaes
quales F CE,E € D, latera F C,C B,zquéa
Tia func lateribus FC , CD: erit 4. etiam
FD, xqualisFB, &angulusF D C, 2qua-
lisFBC. hocelt,etid ¥ D C, erit fermiffis
totius D. eodemque modo demonftrabitur
F E, efle zquilem § C's & angulum FED,
effe femiffem totius E, &c. Cum igitur om-
nes re€x F A, FiB,F G, FD, FE , &c. fint
o *quas

in 5. Nam circa zquales an- .

e
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zqualés . fi centro F , intefuallo F A defcrie
batur circulus , tranfibit per reliqua puncta
B,C, D, E, &.

S i Scholivm « , -
~ X hispatet infcriptionem quidem figu~
E rarum gatra cirqulum efle plerifque figu-
" ris regularibas pecu?iar’é,reliquas vero infcri-
ptiones & circumfCripciones el vniuerfales',
Peculiares funt omnes ill2 quas tradic Eu-
clides nimirum infcriptio trianguli , quadra.
ti , pentagomi , hexagoni & quintidecogoni
intra circulum, hoc eft diuifio circuliin 3. 4,
s+ 6. & 15.partes equales: poflunt tamen
aliquz effe vniuerfales . Namex predifa_s
diuifione poflime fieriinfinit2 aliz,praxi om«
nibus communi . nimirum per continuam bi-
fe&ionem arcuum bifariam . Beneficio enim
quadraci inferibitur o&ogonum : figura 16.
Jaternm, 32. laterum, 64, 128. &c. & fimi-
liter beneficio Pentagoni figura: 10, laterum
z‘oi:tg;fo. &c. & ita de reliquis.
iptio vero Heptagoni, Nonagoni, r 1.
Jaterum 13, &c. :adhn§ defideratur; quia
nondum eft repertum problema, & conftru-
€tio trianguli 1fofelij cuius veerlibet angulo-
rum zqualiun fie eriplus quadruplus &c. re-
liqui anguli,quetum beneficio inferiberentur
circulo hepragonum nonagonit &c. eo modo -
quo deferiprum eft pencagonum . Et benefi-
cto heptagoni & nonagont inferiberetur figu. -
ra 63. lacerum , ficut inferiptum fuic ab Bu-
clidaguintidecagosum , . -~
- EVCLI-
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DEFINITIONES.

Y Ars ; fcilicet aliquota eft,quae.
-metitur fuvm wocum pracife.
s Ipfum vero rotum vocatur
AN  manlriplex fua partis aliquo-
. 2. v. g 3. eft pars aliqueta
nemeri 12. & 1a.maleiplex numeri 3.
-3 Ratio eft duzrum magnitudinum, ciafe
dem generis, mutua quxdam fecundum
.- quantitacemshabitudor, . - -
4 Raionum aue fimilitudo ; eff Prepore
tio, vel povius proportionalitas . Bxempli
gratia relacio 3. ad 1. vel 4. ad a. vocatur
. ratio w& quia eadom e relatio 2. ad 1. &
4-2d-2. idciteo inter 2, & 1.8 inter 4.
- b, dicitur e properio’ cL

s Binfdem gcu:ismagnitudiné{z Gane illg-

: ques multiplicase . fe . muruo pofisna fupe~
: yave . tales.non funt linez , & fuperfickes 3
Tapecficies, & ¢orpus ; angulus contingens
sig , & sngulis reQilinens . Quid aut fene
tienduss fic de angulis fegmentorum cone
fisle Clauiuns . Neque vevum cft qued ali-
R qui

-
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Ziber _anm. 95
qui dicunt reéti ad curuum  non efle pro-
- portionem . Sunt enitn quadratz nonnul-
lzlunule, & ab Archimede quadrataeft :
Parabola figura mixta ex curuo & re&o.
6 Vtea&cm ficratioAad B, & Cad D,
" debent gquemulnph-—
SR A & G ces antecedentium A
. C,v. g.E, F, quecun-
. F C D _H. queilig: Gnt, duplg, tri-
" . flg, ‘quadsuple, . re-
&u  quarumcunque
: ;qugmu!uplncxum confequennu B,&D.
| hoc eft refpe@u G; H ; - qug eriam poﬂim:
*{  effe duple, triple , &c. habere hanc con-
ditierem, vt E, ‘viafint gqualcs ipfis G,
" Hj vel vnz excedant,vel vna deficiane, hoc
- ¢ft quando E eftgqualis ipfi G , etiam F,
fic¢qualis H, quando E, eft malor, quim
G, ctiam F Bt majorquim H, & quando
_E, cﬂmmor q(x&kn G mz‘mF fit minor
L quimH. ¢
oy F.zndcm/ roportionem habentes ma-
- -gnitudines voeantot proportionales.
“$ - Quod fi in éxemplo defin. 6. deprehen-
g deretur aliquam multiplicem B , maiorem
quidem effe multiplici G,at gqunmuluph-
- ¢em Fnon effe matoren H U tunc A'ad B 5
t. dicetur brisere umorem raq.onem quim
‘C WD, =
9 - Tenmini: pmpornonaks w mmxmum
- fiine tres , poscfbenim: confequens rermi-
nus pnom rasionis ofle antecedens, fe-

quentis
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quentis v contingit in proportione con-
tinua . In difcreea vero requiruntur vt
minimum quatyor terming .
*#0  Non habet vfum in hoclibro , & refpé-

, det quinte definicioni libri fexu .

‘11 Homologe magnirudines funt antece-
dentes, antacedentibus ; &con&quenm
eon&quent:bus s, :

chmmmr mod: argumenumf; in ffopomo-

mbm- > qus inferive Juis bocis de-
monfitansur.,

'$3  Primus modus et Ratio Altema, fen
., permyeata . . Quando ex co

A B.quodvtAadBia&Cad D,
C D_ .infertur, ergo permutando,ve
— A ad C...antecedens adaute-
' % . g cedenrem, ira eft B ad D con-

fequens ad copfequen;em N
; Secundus modys eft ratio lauerfas .
Quando ¥x ¢o qeod vt A
"B, adB itagh Cad D, infer-
~ D _tur, ergo.conuertendo, vel
-A lnmnmdovtB,adA, ita
C C& D arde. T

-UN‘ O»

;4 'l‘ertxus mpdus pﬂ Copcﬁuo :mms .
A - B . Quandeex ecquod v-A 23
C D Bitaeft CadD; lt\feml;i.
* a— i § CompoﬂcthVtAB -
AB B :rmsioadeaademBalﬂ&C
CD D DﬁmuhdundemD.»
' Q:,ar-
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15 Quastus modus eft Diuifio rationss .
Quando cxeo quodve AB ¢
AB . B fimwlad partem B, irafunt
- CD D. CD fimu, ad_partem D;
A p infertur, Ergo diuidendo ve
C D Pars A, ad_eandem pgrtem
. B, ita reliqua pies l:; ad
eandem D.
16, Q)utus modus cft Conuerfio ratienis .
. Quando ex eo quod ve AB,
-A B B fimul ad partem B, ita fun:
C D D CD,adpartemD; in}fer-
" AB a tur. Ergo per conuerfioné
. "(\:BD é rauomsgvt AB, fimul ad .
iy reliquam partem A ,ita C
; D fimul 3d reliquam pareemC.
'17 Sextus moduys eft ragio ex Aequalxtatc .
Quando funt plares termini ex vna parte ,
& totidem ex aliaparte, & infertur eadem
racio extremortih : eflqué duplex. -
18 Ordinaca eft quandov.g. ve Aad B,
ftafuerit DadE; &
ABC DEF vtBa;li]C,;taEad
A ¢ . b ¢ FP;&hincinfertur.
-A.C-DF  :Ergo’ ex -zqualitate
ordmata vt AadC,itaDadF. *
19 Perturbata eft. quando fuerievt A ad B,
_ aBadF,&vt Bad € ,itaDadE; in-
.. ferturque irerum . Ergo erzqualitate per.
.surbata vtAad C itaDadF»

AT - PRO‘
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PROPOS, r. THEOR. 1.

Sirt qrotcunque magnitudiness, g A 5 B,
sotzdem magnitudinem €, D aquemuln-
plices : Dico A, B, fimulsam eﬂ'e mulnpll-

cer itfarum €, D, fimul 5 quam cft A, ip-
fm c. -

EFG HIK I enim mAfuntvg.
A B tres magmtudmes E,
C D F,G, zquales ipfi C; etunt
etiamin B, rotidem ma-
nitudines H, T, K quales ipi D : & E, H, |
fimul wquales erunc iphi C,D, femel ; & F, I,
fecundo's & G, H ,tertio . atque adeo quo-
ties A, continet C, totiesB, ¥, G, H, I, K ,
hoceft, A&B fimul, contmcbunt C ‘D
fimul . ”

PROPOS. :. THEOR., z.:’

Smt.d & Cs ¢qu¢mulnplzcu ipfavum B zb-
. D3 aiiw By F fint earsndem B,D «que-
mulnpl;cc: Dico A, E fimuly-¢» Co F fi=
mul , ejseeamndcm B é'D eqhemblri-
phices. .

AE " CF 1 enim zquahbus mul-

B D titudinibus A, C, addi.

© " twurzquales multitudines E,

F; fiune A, Efimul , & C, Ffimul , 2quales
multicudines carundem B,D.

; -’:’; O . PRO.
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PROPOS. 3. THEOR. 3.
As B fing equemuliiplices magnicudinum € 5
D ; & E, F equennltiplices aguimuleipli-

cium A, B: Dico E, F earendem €, Deffe
«q emultiplices.

" GHI- KLM I eniminE, funt

EA BF D v.g- tres partes G,
C'D H,I zquales ipi A, e~
riic totidem K, L, Min

- Fyzquales ipfiB . Cumgq. G,K, fint zquales

ipfi A, B, etunt G, K ipfarum €, D . 2que-
multiplices . funt autem & H, L, eandem ob

_caufam , earundem zquemultiplices. ergo

per pracedentem G, H fimul, & K, L fimul,

" fline earundem C,D zquemultiplices;& quia

etiam [, M-funt earundem 2quemultiplices;
erunt per eandem omnes G,H,1, & omnes K,
LM, hoc eft; B&F , 2quemultiplices ipfa-
mum C )\‘D . :

"PROPOS. 4. THEOR. 4.

Ve AadB,itafisC, ad. D; E,F fine
-equemnltiplices antecedentinm A , €5 &
G, H vscunqwe equems Liiplices confequé~
tium B, D ; Dico effe vi Ead G, its k
ad H.

1 EA BGL y0PhrumenimE,F
fomantur quztun~

KRCDHM que zquemuleiplices I,

E 2 K,&

N
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" 100 Elementorum .
K, &aliz quazcunque 2quemultiplices LM,
ipfarum G, H. Ergo per przcedentem I, K,
erunt 2quemultiplices ipfarum A, C; & L,
M zquemul:iplices ipfarum B,D, atque adeo -
per defin. 6. I, K, erunt vel vna zquales ipfis
L, M, vel voa excedent , vel vna deficient .
Sunt autem I, K zquemulciplices ipfarum E,
F, &L, Ma2quemuleiplicesipfarum G , H.

- Brgo per eandem fextam definitionem , erit
-quoque vt E ad G, itaFad H,

Demonfivasio rasionis Conperfee .

Covoll. Ex eadem definitione probatur ea»
dé facilitate ratjo Conuerfa . Nam five Aad .
. Byitafuerit Cad D; &
E A B -G ipfarum A,C, fumantur
F C D H  zquemukiplicesE, F, &

. - aliz G, H 2quemultipli-
ces quzcunque ipfarum B, D . eruneperde.
fin. 6. E , F vel vna zqualesiplis G, H, vel
vna excedent, vel vna deficient; immo &
vice verfa G & H, vel vna erunt zquales, vel
vna excedent, vel vaa deficient 2b E,F.Vnde
fequitur per eandem definicionem, vt B ad
A,itaefleD2dC,

PROPOS. 5. THEOR. s.
udm eft multiplex magnisudo X B , magnie
Q'mdinﬁ < D,{am fuiblam Ay multpler >
ablate C : Dicoesiam rebiguam Bytam efie
multiplicem relique D , qudm eff tosa so=
siss, vel ablasa ablase o o
Quim
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A B Vam ett multiplex tota to-
ECD tius, vel ablata A ablaiz C »
tam at B, multiplex alicuius ma-
guittdinis E. Ergo per primam, A, B fimul,
tam erunt muleiplices ipfarim C, E fimul,

‘quam e Aipfius C, vel quim eft ABfi-

mal, spfarum CD. AtqueitaAB fimul,
font xquemultiplices td ipfarum CE, quim

—— e

ipfarum C,D’. & ideo C, E funt zquales C, -

D; ve ablata communi C, remanebit D, -

_ qualis B, fedB ;ira eft muiciplex ipfus E -

vt ablata A , ablae C, ergnetiam B, ita

erit mulciplex ipus D., ve A ipfius C, vel'A

B,ipfarumC D,

PROPOS. 5. THEOR. 6.

A B3 € D, fins equemulriplices magnicudi-
num E &0 F 59 Ay C ablate, fint earun-
dem E , F equemunltiplices : Dico religuas
B, D, velefie aqualesipfis E, F; velva-
rundim equemu?tipliu:.

A B E H Is enim pofitis erunt in

AB,CD, partes ipfis
E, F, magnicudine & numero
2quales : & fimiliter tot erunt in A, quor in
C, ablato crgo numero partium A, C rema.
nebit 2qualis numerus partium in B, D 2-
qualium eifdem E , . -

[y

E 3 PRO-
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PROPOS. 7. THEOR. 7.

Aequalis Ay B 5 adeandens € ; babens ean-
T demwasionem ;- g € - eandem ad wquales
A _B . g _ '
D E N Am 2quimultiplices ante-
A B - KN cedentiii A,B v.g.D,E, funt
. € . . ®zquales, &ideo vel vna funt 2-
F quales ipfi F multiplici ipfius C,
. vel vna deficiunt ; vel vna exce-
- dunt. Ergeperdefin.é. v AadC,jtaeft B
ad C . Et vice verfa mnltiplex F, vel yna erit
2qualis 2quimulciplicibus D, B, vel vna ex-
cedet , vel vna deficiet; eritque per eandem
dein. 6. vt Cad A,ita CadB .

PROPOS. 8. THEOR, 8.

Sin: due magnisudines A B-maior & A mis
nor (mnﬂ enim minot concipi v pars ma-
ioris) & tersia fit quacungue C . Dico ma-
jorem A B , ad C , habere maiarem ratio-

. mm,'qu&m minor A , ad eandem C .
E D Vmantur ipfarom B, & A,
A B S zquenultiplices D , B, hac
C-  lege, e D, maior fic qt}im_C_, &
F G _E,nonminor. Quoniam igitur
D, E font zquemultiplices dua-
rum B, A ; erunt per primam huius D, E fi-

mul , ica mulciplices totius A B , veeft E,

multiplex minoris A . Capiatur quoqule}? G

: . mulei-

- -~




..

{

N Liber Quintus. 103
multiplex ipfius C . proxime major E . deim.

_ ptaigitur G, qua intelligigur ®qualis Cire

liqua F , non erit maior quim E . eft auicm |

& D maior quim C, hoceft quim G, erge
tora D E:maior eft tota F GG . 'Quare cum D
E, & E, fistzquemulriplices iplarum A B
maioris , & A mineris, & F G, ipfius C, qua
€ft inflar duarum confequentium,firque E D
multiplex prima A B', maior quidem mulri-
plice fecundz €, hac eft maior quim F G,
fed muvleiplex tertiz A, hoe eft E, non maior
F G; multiplice quartz C: Etit per 8. defi-
nitionem maior ratio A B, ad C, quim A ad
éandem C.- - ‘ ‘
" Etvice vérfa C ad A B, habebje minorem
quim 2d A, quiaviciffim , eft quidemF G
maior quim E ; fed non ¢ft maior qui DE.

PROPOS. 9. THEOR. 5.

Sine A , & Bs eandem habeant rationem ad-

C: fiue € eandemi ad A B [emper A

& B ; erunt equales . e s

A B S I enim A,maior foret quim

C B, non haberent rationé ean-

dem ad C, per przcedentem, ,

quod eft contra hypothefim . Neque C ha-
beret eandemad A ,B . . .

' PROPOS. 10. THEOR. 10,
SiA ad ¢ wajovem yasionem habeat , quam

B, adeandem € . Eric A ymajor quam 8.
SN E 4 Es
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E: vicevetfa fi € ad A habet maioyem
guam ad B ; evic B, maior quam A

A B QI enim A cfler 2qualis B,
C non haberet proportioneni_y .
~maiorem ad C, &:fi eflec minot
haberet minorem pet antecedeates . Et € <61
trario C,ad A, & 3 haberet eandem fiA &
Beflent zquales & fi Aeller maior quim B;
haberec C ad A;micofem, quod eft abfurdi,

 PROPOS. 17. THEOR. 11, .

] Si A4dB,& CadD, eadem fit vatio, que
E ad F: exunt esians ip & exdem inser fe.

G T H Int G, I, Ha2zquemult’-
;\—-—E—'—-’ plices A, B, C, & K.M,L
B C aquemultiplices ipfarum B, F,
- —_ D D. Quoniam igitur vt E ad
K M L F, itaefl tam A ad B,quim C

ad D.etgo per def.6.quando I,
eft zqualis, maior, vel minor quim M,erunc
3"0106 G & H zqualesipfis K & L, vel vna

eficient,vel vna excedér;& ideo per eandem

fextam definitionem A ,B; C,D,funt propor-
~ tionales, hoc eft, vt Aad B,itaeft Cad D,

PROPOS. ;2. THEOR. 12.

" Sifuerit vt A ad By ita Cad D, & ita E-ad
F, . evunt omnes ansecedentes ad omnes

- confequentesy & yna ad ynam v.g. vt A
adB. . : o

: Suman- -
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G U I Vmantur G , H, I zque-
———— O multiplices antecedentii,
& K,L,M vicunque equemul-
———— tiplices confequenrium :-ita vt
K L M. perprimam huius tam fint mu}

tiplices G,H,1, ipfarum A, C,
E fimul, quim eft Gipfius A ; & K, L, M ip-
farum B, D, F itamultiplices, vt k ipGusB .
Deinde quoniam rationes Aad B, Cad D,
EadF, funt ezdem, ergo quando G, cft =-
oualis , maior, vel minor, quim X, erit etid
H, & I xqualis, maior, vel minor quim L &
M. Atque adeo quando G maior eft; mi«
mor , vel zqualisipfi K, erant omnes G, H, I
maiotes;minores,vel zquales omnibus K, L,
M. Suntautem G, & G, H, I, zquemul:i-
plices A, & A, C, E,& K, & K, L, Maque-
multiplices B, & B; D, F , ergo per defin. 6.
vt A, ad B,ita funt omnes A, C, E, ad omnes
B,, D, F .

"PROPOS. 13. THEOR. 13.

Si A ad B eandem rasionem habuerit quam
CadD;atCad D, maioremqunim L ad
F : etiam A ad B, habebis maiorem, quan
E ad F.

G H I S Vmptis eqign ®quemulti.

CE W plicibus,vt in precedenti;

B D p Steper def. 6. G,femper ma-

e 10r quim K . quando H,major

L M eff quimL: at per oBauam
B

5 defi- .
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definitionem quando H', maior eft quim L,
non femper [ eft maior quam M. Ergo etiam
I, poteft effe non maior quam M, quando G
maior eft quim K, & ideo per candem defin,
8. matoreriwratio Aad Byquam EadF . .

_PROPOS. 14, THEOR. 14.

Vit AadB,ita fit Cad D : Dico A & Byvel
vna effe equales jpfis €, D, vel vna exce=
dere, vel vna deficere.

A BCD Xiftente enim A, v.g.

' maiore ipfa C, ratio
A ad B matoreff, quim C ad B,per 8.huius.
SedviAadB, itaeft Cad D. Ergomaior
eli ratio Cad D, quam C ad B; ideoque
per 10. maior erit B, quim D . fimillima
cft ratiocinatio in reliquis.

PROPOS. 15. THEOR. 15.
Paries A, B, cum equemultiplicibus € 5 D;
[int in eadem vatione. '

EfFG HIK Tnt enim exem-
- C D . -'pligratiam‘C,

A B tres partes zquales

; ipfi A , nimirum E3
F', G. Eruntergo totidem in D, nempe
H, I, K, zqualesipfi B, vtque A ad B, ita
ericBadH, Fad [ & GadK; &perr2. vt
E ad H, hoceft vt A ad B, ita erunt omncs
E,F,G,ad oés H,[,K;hoc cft,ita eri: !({:,(a)d D.

v

P e - -
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" PROPOS. 16. THEOR. 16.

A Ratio Alterna. -

Ve A, ad By ita fit € ad D : Dicopermutands
vt A adC,itaeffe B ad D.: ¢ hoc quando

- -omnes quatnor magnirudinés [wni einf-

- dem ‘generis . T

E . G IntE,F aéq'ucmulriplices

A C ipfarum A, B; & G, H. vty

B D <¢unque ¢quemuitiplices ipfarum
~—— C,D. ErgovtAadB, itaerir,
E . .H perantecedenten ,EadF; & vt
2o 4 CadDyitaGadH; &per1r.
vtE ad B, 1aGadH; &per14. E&F,
erunt vel vna zquales 1pfis G, H, vel vna ex-

- cedent, vel vna deficient, perque def, 6. vt A

ad G, ita erit Bad D , funt enim E. F zque-
multiplgces antecedentium, & G, H, zque-
multiplices confequentium . '

PROPOS. 17. THEOR. 17.
Diuifio Rationis .

Vt.(lB,ddB, ita fit C D, ad D ; Dico di=
widendo effe ¢ A, ad B, itaCadD.

b 4 S VmaneurE, F3

G, H, omnes

) xquemultiplices ip

X . farum A, +,C,D.

bty == eritque per primam

- . huius aggregatit §
E ¢ ¥ tam
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F tammultiplex cotius A B, quim eft E ip-
fius A, & G H , tani multiplex totius C D,

quim G, ipfius C. Sed E& G, funt zque- -

- multiplices ipfarum A , C .. ergo etiamE F ,
& GH, funt zquimulriplices %ot.irunf A B:
CD. Sint quoque

p—E F X C
A aliz I, K , earundé

e . B, Daqiemalti-
T X plices. erga per fe:
s 2=t cyndam,criam F,
. L& H,K,etunt.ca.

rendem’B,D 2quemultiplices : Cum igicur
EF, G H, fint' ¢quemnliplices antecedens
tivm A B, CD, &F 1, H K;tonfequentitin
BD. ergo per def. 6.EF , & G H , vel viid
erunt zquales, vel vna deficient, vel vna ex-
cedent multiphices F I, H K. Quando autem
EF,& GH funt maioresquam FI, HK,
tunc demptis communibus F, Hfemanent E,
G, majores quam I & K, & quandofune mi-
nores , vel gquales , remanent maiores , vel
xquales . funtque E, G gquemultiplices ip-
farum A, C, & I, Kipfarum B , D, ergo per
candemdefin. 6. erft vt Aad B, itaCad D,

PROPOS. 18. FHEOR. 18:

Compofitio rationis..

ViAB,adBC,ite is DEy adEF : Dics

componendo , »1 A €, adBC,itaefle

DF,adEF,

In minus fic vt A C, a4 B C, it D Fyad
F G, minorem EF. Ergo diui(xtgo W

»

|
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A € AB,adBC,itaerit DG,

oEtc B 2dGEF. Sed ita poneba-

r—t—t+3—  gyretiamDE,ad EF i'er-

govt DE, adEF, itaerit DG,adGF .

Sed prima D E ; miinor éft quam D G. ergo

| tunic per 14. Imijus etii B F , minor eftquim

' G ¥, quodeftabfurdum’. Quodf vi AC,

| adB:C, itacflec DF, ad F G, maiorem ipfa

\ E F; fequeretur EF, efic maiorem GF, qua
| ponebarurmaior. :

!

PROPOS. 19. THEOR. 15, .

¥itota ABy adtoiumC D, ita fit ablate
. Ay ad ablatam € 2 Dicoita quogme efie ye=
! + liguam B, ad veliquam D , -

AB CD YIRitenimper 16, per-
mutando vt AB , ad
A,t2aCD, ad C; & dividendo v¢ B, ad A,
itaD 2d C; & iterum permutando ve B ad D,
itaAadC,velABadCD.

Conuerfio ‘rationss.

. Coroll. Vit ABadB, ita ficCDad D:
ergo dividendo vt A ad B, it2 erit Cad D;&
,  conuertendo, ve Bad A, ita Dad C ; & com-
ponendo ve BAad A, ita DCad C, & hoc
¢f argumentari per conuerfionem racionis .

PROPOS. 20. THEOR. 10.
ViAadBiita sDad E; & viBadCyirg
’ N T Ead
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EadF: DJcoprmm A,D, )»elejfc na
tqmzlcs extremis C 5 E; wl majsres, wl
minores , . :

A B C Vat{do enim A, C ' fune
D E F ¢quales; tunc A&C ha-
bent eandem proportionem ad

B. SedvbA adB,itzeR Dad E, & veC ad
B, ita eft conuertendo F 2d E . _ergo etian vt
D ad'B, itaeft F ad E ; &-idcirco per 9.. D,
&F, font zquales ﬁmnlls eﬂ ratic in reh-
quis ca bus .

PROPOS. 7. THEOR. it.

VtufadB, ita, ft EadF & ¥ Bad Cyita
~ D ad E : Dico srevum AS Docl »na ef

Jé equales exsrenis £,F, vel wha maores,
" vel vng minores.

A B C Vando A maior eﬂ quim

DE F C,tinc A,ad B haber

majorem proportlonem quam

CadB;fed viAad B ,itael EadF; &wt

Cad B, ita eft conuertendo E adD . ergo E

ad F,habet maiorem rationemquim E.ad D,

& ideoper 10, D, muoreﬁquam l & uz
de reliquis cafibus.

PROPOS. 22 THEOR. 1a.
Aequalitas ordinata .

S’n vuv]’m ¥ in a0, v¢ A 4dByitaDadEs.
@ v
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¢r vt Bad Citatad F:itavepropor=
tio fit ordinasa etiam in pluribus termis
nis. Dicoex equalisateordinata, vt A
ad CyitaeffeD ad F .

ABCNDEFO PGarum A,D, fine
G{L HKM 2quemultiplices
G,H ;iplarum B, E
azquemultiplices T, K ; & L , M, 2quemulti-
plices ipfazum G F. Ergo per 4. ve Gadl,
itaet HadK; &velad LyitaKad M; &
per 20. prime G, H, erunt vna zquales , vel
' maijores,vel minores extremis L, M, & ideo
per 6.defin, vt Aad C; ita erit DadF .
Quod fi preterea, ve C ad N, ira fueritF
ad O ; fequeretur primo per demonftrationé -
premiffam vt A ad C, itz efle DadF, &
quiavt AadC,itaet Dad F, &ve Cad N,
itaF ad O. ergo per eandem erit iterum , vt
AadN;iaDad O, &e.

PRODPOS. 23. THEOR. 23.

7 Aequalitas perturbaca, ,
Vi AadBita fis E4dF ;& vt Bad Goita-
firpeviutbare P ad E-: Dico ex wqualita
te Per:quzam, vt A ad Cyita eﬂ"e’D adF.

ABCN ODEF QInG,H,I,z

GHK  ILM O quzmultiplices

' . trium A,B.D, & K,

L, M, zquemuliglices reliquarum . Ergo
7 Pcl' '
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prrag vt AadByitaelt Gad H; & veE ad!

EF,itaLadM, fedvt Aad B, itaeflt EadF. -
ergovtGadH, itaeft L ad M. liem per
quartam vt Had K, ita e Tad L, Cum er-
goveGadH,itaficLadM; &vtHad K,
1aYad L. ergo per 21.G & I,vel vna erunt
zquales ipfis K, M, vel maiores,vel minores.
&perdef.6. ve AadC,itaeritDad F. &fi
vt-C ad N, ita fore¢ alia O ad D, &c. fe-
queretur codem modo, vt A ad N, ita effe
OadF. -

PROPOS. 24. THEOR. 24

(43 .A.:dB‘,Aim ftcadD; ¥ Ead B,
-#ta F adD: Dicovi AE fmulsad By
itaefle CF fimuladD. )

AE CF Am ¢ouertendo, erit

B D quaque vt B 2d E,
_ itaD adF, & fic A, B, E;

& totidem C, D, F, erunt ordjnaté propor-
tionales. Quare vt Aad E , itaerit perza.
CadF, & Componendo vt AE2d E,itaC
Fad F. & fic erunt iterum tres A B, E.& B,
8 tres C F, F, & D,ordinaté proportionales
iterfiq. per 22.v¢ AEad B,itaert CF ad D.

PROPOS. 25. THEOR. 25.

Si quatmor magnitudines AB, €D, A,C,
proportionales fuerins & AL maxima,
ideoque C minima : maxima 5 & minima

fimul ; evuns veliqnis maiores «
' = Con-
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o A B Oncipiantur tertia A
fS=t—p N4 & quarta C ve partes
42, pnmzAB,& fecundze C
D. Cum igitur fic vt A Bad C D, ita abla-
ta A ad ablaram Cj erit per 19. reliquaB ad
peliqifamD, ‘ve tora A B ad totam CD . Yed
A B ponitur maior CD. ergo per 14. Berit
maior D . Additis ergo A, C; eruat A,B,Cy

maiores quim A, C, D . - :
Propofitioncs ab alyfs addite .
PROPOS. 16. THEOR. 26.""

Ratio A ad P, fir maior tasione € ad D: Di-
¢o conueriendo B ad A, minorem effe
' Didg.

AB CD N AmvtCadD ,ita
B fit E 2d B : eritque
etiam ratio A ad B , maiar
ratione E ad Bsideoq. per 10.A maior quim
E ; &per 8. ratio Bad A, minor quam B.ad
E,hoceft, quim D 2d C.

"PROPOS. 37. THEOR. 27.

Ratio A ad B, fit maior vasione C ad D : Di-
€0 permutands A ad C , maiorem efie
BadD.

. Ititerumve Cad D 7
A BE cb SitaEadB :eritquev’:

iin precedente A, maior
quam

T — - — e
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quim E. Quare maior eric ratio A ad C,
quimEad C. fed vt E ad C, ita'eft permiu-

tando Bad D. ergomaior eft Aiad G, 'quim

BadD.
PROPOS. 8. THEOR. 2§, .
Ratio A ad B, mdior fit ratione C ad D;

Dico componendo A B, ad B, "‘maiorcem
effeC D, adD. ‘ :

AB CD Y7 T CadDjia e

E ¥ Bad Bjeritque ite-

' -rum A mator quim B; &

A B maior quim E B ; & per 8. ratio A B ad

- B, maior ratione E B ad B, hoc eft, ratione C

D ad D, quia componendo vt B B 2d B,it2 cft
CD aD. - :

PROPOS. 25 THEOR. 4.

Rasio A B ad B, fis major rasione € D ad
D : Dico diuidendo A ad B , maiorens-

- . effeCadD. R
AB CD TCDad D, i
E V. . fic EB ad B :eritque

.. ABmaiorquimEB; &

dempta communi B, erit A , maior quimE’,
& per 8. ratio A ad B, maior ratione E ad B,
hoc elt C ad D, quia dividendove Cad D,

nacftE ad B. 4

PRO-

M AR
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PROPOS. 30. THEQR. ;0.

Ratio A Bad B, fit maior rationeC D ad D:
Dico per conuerfionems rationjs, A B
. ad A, minorem efic ¢ D ad C.,

Am dividendo per
AB cD N 29. eric quogque A
' ad B maior,, quim Cad D ; & conuertendo

per 26, B ad A, minor quim D ad C; & ¢6- -
ponendo per 28. AB 2d A minor CD ad C.

3 PROTOS. 31. THEOR. ;1.

Ratio A ad B, firmaiorD ‘ad E; & B . A
©Cymaior E 4ad F : Dicoex a-q;:m’zm;e o7=
‘dinata , A 4d C, maiorem cffes Dy ad Fo

A D T EadF itafit Gad C;
B E & veDadE, iraH 2d G,
C F  Quoniam igitur Bad C. roir

< eft quimB adF, fer Gad ¢ ,-
H erit B maior G ; & ratio A ad

' .. G, maior ratione A 2dB.c#
. autem A ad B, maior ratione D 2d E, hoc eft
HadG. ergoAad G, maior eft ratione H
ad G ; & A maior quim H . Quare ratio A
ad C, maior eft ratione H ad C, vt autem H
adC, i_:a vtex equalitate ordinata D ad ¥ .
e‘;gcl): etiam A ad C, maior eft ratione D
ad F, e
Idem verum eft in pluribus eerminis; pof
fune enim reduci ad 3ficut fAGum et in 22,
: PRO.
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PROPOS. 33. THEOR. 3.

Maior fit vatio A ad B, quam E ad F ; ¢» B
ad Cymaior quam D 43 E: Dico ex equali=
tavepeviurbas s, A ad €, maiorem effe va-
tiecneDadF. . =

'V T DadE, ita fit Gad
C&HadG,vtEadF:
eritque ratio B ad C, maior ra-
 tione B ad E, hoc eft, G 2d G
H ideoque B maior quam G; &
ratio A ad G, major quam A
ad B, per 8. Sed hac maior eft quim E ad F,
feu Had G . ergoAad G, nwlto eft maior
ratione H 2d G, & A maior quim H, & ideo
xatio A ad C, maior ratione Had C. Sed vt
H:d C, ita oft exzqualicate Dad F. ergo A
3d C, maior cftratione Dad F.

- PROPOS. 33 THEOR. 33.

Ratiotetins A B adrotam € D, maior fit va-
tione ablaie A , ad ablasam € : Dicora-
sfonem velique B ad veliguam Drmaiorem
effe totius ad tosam.

AB CD Am permutando per

27. erit major ratio
ABadA,quim CDad C; & per conuer-
fionem rationis, hoc eft per 30. ratio A Bad
B, -minor ratione C D'ad D; iterumque per-
mutando A B ad C D,minor r.'.uiolt)leR B Sd D.

A D
B E

- C F
G

.
e .
2 -

LTS 120 €0 0y pusi B svomm o
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PROPOS. 34 THEOR. 34.

Si fint quotcunque magnitudines A, B, €,
&r alie D, E, Fyipfss nuniero xquales, fic-
que maior ratio A adD > qudm BadE;
item B ad E , maior quam € ad F : Dico
rationem A B C ad omnes D EF maiorem
effe rasione BC, ad E F 5 minorem quam

- A ad D 5 & maiovem quam Cad F .

A D Vm enim maior fit A ad D,
B E quim B ad E; erit per 27,
C . F :permutando maior A ad B,quam

© .t DadB3j& componendo per 28,
ABad B, maior quim D Ead E ; & iterum
perautando, major A B ad D E, quam ablarg
B ad ablaram &. Quare per 33. relique A
ad reliquam D , maior erit quim AB ad DE.
Eademque ratione,erit B 2d B, maior quam
totius B C ad totam E F . multo igitur maior
erit A ad D, quim B C totius ad cotam E F;
& permutando.A ad B C , maior quim D ad

* EF; &componendo A BC adB C; maioy

quimDEFad EF. & rurfus pesmutando
omniii A B C ad omnes D E F, maior quim
B Cad EF ,quodeft primum .,

Cumque A.B Cad DE F,fit maior quim

B C ad BF, eritper 33. reliqua A ad rtliqui

D,maior quim totius A B C, ad tocum DEF;
quod eft fecundum . .
Rusfus ex co quod ratio B ad E, maio eft
quim C ad F, fequitur permutando B :g.C )
A e

| - S I
. ) e ety
Y . N -~ R

R R B B A N - - L



118 Elementorum
eflc maiorem Ead ¥; & componendo totius
B Cad C, maiorem totius EF ad F , & rur-
fus permutando B C ad E Fymaiorem C ad F.
éft autem racio A B Cad DD E Fymaior quim
B Cad B F, vt oftendimus 2 multo ergo ma<
foterit A, B, CadD,E,F, quimC adF,
quod eft tercium

, ~ Tamvero fit quoque CadF,
A . D maiorquim G ad H. Eritque
B E per.demonftraca maior ratio B
€C . F adE, quimBCGadEFH;
G H ouleo igicur maior A 2d D,

quaimBCGadEFG; & per-

mutando Aad B C G, maior quim DadE
¥ H, & componeadomaior ABCG #dBC
G,q.am DE F HadEF H; & permutando
ABCGadD EFH,maxorquimBCGad
F.F H, quod eft primum, -

Cumaque fit maior ratio rotius ABCG ld
wtam DEFH, quam ablatz B C G ad ab~
latamBF H ;. erit & reliqua A ad reliquam
D;maior totius AB C G adtotam DEFH,

uod.eft fecundum .

Quoniam vero v in tribus demonftratum
eft maioref B CGad EFH, quim G ad
H,&miior ABCGadDEFH,quim B
C G adBBH: multomaior eric ABCG
ad DB FH, quim vitimz G ad vltunzmH >
& itadepluribus.

. - BVCLI-
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EVCLID IS.

ELEMENTVM
SEXTVM.
- BEFINI TIONES:

ix -1‘_ RS Tmiles ﬁgurz redilinez fine,
I\ quz angulos angulis habenc
zquiles , & circa ipfos lacera
. 43S lateribus proportionalia .
25T Reciproc funt, cum in s
vtraque antecedentes » & confequences rar
tionum termini fuerint.
3 Lineay, g-AB, feQaerit media & ex<
- trema ratione cum tota
A C B "AB.cum partibus AC,
C B fuerint counuc pro-
* portionatas ;
-4 Alitudo. figura, eft linea perpendicuta-
- ¥ig3a vertice in bafim du&a . .
5. Ratio duarum magnitudinum dicitur

: comyoﬁtz exzot rationibus, quot inter

- eafdem continuantur.
AB ‘C D hoceftfiinter A,C
‘ .+ intercedat B; propor-
. tio AadCd:c:turcompoﬁta, ex ratione
it AadB, &BadC; five huinfinodi ra-
ﬁom mem&z ﬁntezdem, fiue non .

. Eodem-
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¢ 120 Elemeéntorum
' " Eademqueratio A ad D componi dicieur, |
exrationibus AadB, BadC, & C ad
* D. propterea quod di&= rationes inter
terminos.A , D, continuentur per” inter-
ie@os tetmigos B, C. S
Defin. 10. Libri §.
ABCD Vando omnes propore
tiones interie& funt
ezdem ; sunc ratio A ad C dicitur per'come
pendium efle duplicatapropostionis A ad B :
€0 quod cadem ratio- fit bis continuai per
communem terminum B , & A ad D, dici»
sur triplicats einfdem; quia ter continuatur
pergerminos B, C.&er ™ -1 v

e Stbolznm. ot

. - NS . .

N doabus iftis definitionibus explicandis |/
muleus quidem fuie Clauius,, non tamen
fuperfluus . Quinta enim qua definit compo-
fitionem rationuny, fie debuic reftirui inte-
gritati, & quortindam expofitiones falle fué~
re detegendz , & reijciende . Nam quodin
vulgari definitione habetur ; denominacorem
rationis compofitz , fieri ‘ex multiplicatione
* denominatorum ratiodum. componencium,
non eft Definitio , fed Theorema , neque eo
‘in fenfi viurpatur ab Euclide , alijffque Geo-
metris, vt videre eft ad propofirionent 23. io
qua oftendicur , rationem parallelogrammos

um




~sk |

D SRR U RO S
B R e A,
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rum’, componi exratiouibus laterum , quz
funt circa angulos zquales , continvando di-

- &as raiiones componétes in tribus terminis »
& demonftrando trationem primi ad rerrium ,
quam Euclides per definicionem 5. vule effe
compofitam ex intermedijs, eand m effe c1m

“rationt , quam habetparailelogrammum 2d
parallelegrammum . Vude n.anif. ii¢ colligis
tur definitionem compc fiticnis vulga. m nG
efle ‘ex fententia Euclidis pofitam, fed ab
alio aliquo immutatam'. Lx fenfus enim com-
pofitions vero , non potek aliud infetri nifi
quod rationes componentes pofita inter duos

" terminos habentes di@am rationem compo-

“fitam, poffint continuari , fakem eo ordi-
ne quo pronunciantur . Q_od autem inter-
poni pofline ad libitum videtur potius petens

- dum a Theoremate peculiari, quim 3 def-
nitione generali. Atque hoc eft quod hic
peculiari lemmate demonftrandum fufcepi,

_ Lemb.

I ratiov.g. A ad B dicatur compofica, .
v.g. ex rationibus 2. e. i : Dico eandé

componi , ex eifdem quocunque ordine pofi-

tis. Hoceft, inter duos terminos A.B licie

tum effe cSrinuare diQas rationes toties,quo-

ties poflunt irter fe mutare locum. juxta Res

gulam ad initium Sphera pofitam , vbi Clae

uius difputac de numero, & ordine Elemens

torum . eftque fequens o
) F Regula
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" Regula mutationum .

Vmantur tot numeri in ferie naturali ,

D quet funt res propofite : multiplicati .n,

inuicem producunt fummam mutacioni : quz

pro duabus rebus eft 2.pro tribus 6 pro qua-

tuor 24. pro quinque 120, &c. ve videre eft
] L

’ Ser.| . fefti :
Motat oac [Res ot i
r | A plis ad fingulas :

produabns 2} 2 | B mutationesexs -
pro tribus 6] 3 1 C tenfis, quorum
proquatuor 24} 4 | D . confideratio ,
pro quinque 120§ 5§ | E . & comparatio
S &eJ&e. [&e. . plurimum fa-

viandam demonﬁr‘atio,ne

in calculo hic
adie&o; & ma-

cit ad abbre«
m.v.u
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Primum exemplum duavzim yevunr.

a

N [ i
J1jaeij3lear|s |r1ace
z,aie}-@ etajé6liea

Tertium exemplum ‘quamor rerum

by

acio eaio 13 iaco x9 oaey
lacox' sleaox 14 xaoe}‘ oaxe
Iaxeo oleiaofis]ieao]2i]oeai
aioe|ro eioa,xs 'eoa,zz oeia
aoeifrr]eoaifrr]ioaez3foiae
!301: eoia xS ioeal.4 oi.e_{,

B

F 2 Qrf._gr.
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In primo exemplo , videre eft duas feries
in tranfuerfum, notaras literis a,e, & fub fin-
ulis muratio: es fingulas:. 8 duas in vniuer-
fum, quia firgulz litece non poffunt occupa.
re primum locum {epius, quim fermel . -

In fecundo exemplo, funt tres feries, in .

trifuerfium, denominatz i eribus literis a,¢,i,

& {ub fingulis fune duz mutationes . quia fin- |

gulz literz poflunt occupare primum locum

bis , hoc eft roties quod in primo exemplo

€rant mutationes in voiuerfum.. vnde 1a fe-
cundo exemplo funt mutationes 6.~ -

" In3.éxemplo funt quatuor feries tranf-

uerlz denominatz i quatuor literis a, ¢, i, 0, |

& infra fing :las funt 6. mutationes, & in
vhiverfum 24. -

In 4. exemplo funt quinque tranfuerfe fe-
ries denominat 4 quinque literis a,e, i,o, u,
" & fub fingulis, mutationes 24. quz muleipli-
. €atz per quinaue faciant 120. &, .

~ Altera confideratio eft , .quod. in fecundo
exemplo:, prima-duz literz fcricrun} a,ec.
In tertio, primatres ferierum 2§ ¢, 1, & in

uarto , primz quatworferieruma, e,i, o .
e ezdem,licer non eodem ordine pofitz.
& idem verum eft de pofterioribus literis vi-
timarum ferierum , qu# in’ 2, exemplo funt
fterum duzx'a, e,in 3. trés 3, &, i, in 4. qua-
tuor 18,4, 0. . -

Poftremo . in omnibus ferieburs prater li-
teras qua- primum locum-dccupane relique
funt exdem, cim ijs quz ponuncur in cague .

[ ] X

T
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. Ex his generalibus confiderationibus, for<
matur lemmatcis demonﬁrmo » cademq, quo

ad praecipuas partes communis., hoc modo .
Pro omaibus exemplis termini rationis ¢§
pofis® efunt A, B, & componentes erunt vel
. duz 3, e, veltres 36, vel qQuatuor 2,¢;i,0,
vel quinque a, €, 3, o, u, &c. itave per def 5.
inter A, B poflint contmuan ; vel duz ratio-

' a R nes a, €, pervarm
A C B terminil interme-
: 2 e A " diom C,vel tres a,

A ‘C . D B e,i, perdu':s C,D,
| s = vel quatuor 2‘ le) ’
R NI L 1,0, pertres :

A C D E B é,’vel qumque_,:

a. e o 3,e,i,0,U, per qua- -
A G D E F B tuor C,D,E,F. .

Demonﬁ'mm ;prmu ¢xemfk .

) a2 e E‘inde proprx-
. TVA. C - BA ‘mo * exemplo
y- -1 he el . a . prater:terminos A

] G- : I H C..B,'quxbuuoht’x-
\ . nudtur dua rationes
X contmuentur in alijs tribus terminis G,
¢ 1I,H,ezdem proportiones ordine mutato; ita
» vtratioGadl, fite, & ratio I ad H!, fira.
Dicorationes A 4d B, 8 G ad H, effe eafdem.
v Cumenimvi Aad Cjsita fie Tad 1 ; & fiche:
i € adBsita G ad'L. ergo-per zgualitatem of-
' dmaum, eric quoque vt'Aad B, ita @ad H;
; F 4 fcd
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fed G ad H compon-tur per defin. 5. ex ra-
tionibus ¢, a . ergo etiam A ad B, componi~
tur ex eifdem. hoc eft ratio A ad B, compo-
" micur, tam ex rationibus a, ¢, quim ex ratio--
nibns ¢ 1Y 2. T

Demonfiratioz. exempli .

-3 e i N fecundo
1jA_C DB Resplopre.
. a 1 ter temiinosA,
3 'G I K H CDB,quibus |,
- i a - e «8{inuantur ra

s |G ' 1 K. H tionesa,ei.
- primi cafus fe-
cindi exempli fuperius pofiti,continuensur in
alijs quatwor terminis G I K H rattones e,a,
i,vt habentur in rertio cafu, & rationes iya,e,
vt habentur in quinto. ' ‘
uoniam igitur in primo & tertio cafu
Jdnter A D, & G K continuantur duz rationes
2, ¢ vtcunque ; ergo per demonfirationem
primiexempli, vt Aad D, iraeritGad X, ve
"aurem D ad B,ita eft K ad H; ergo per 2qua-
litatemvt Aad B, itaeric Gad H.
1a quinto vero.cafis quoniam rationes s, e
funt continuatz inter pofteriores tres termi.
nos LKH; ideovt AadD,itaericIad H,
& quia pratetea v D 2d B, itaeftGadl,
erie rurfis per 2qualicacem ve A 2d B, ia G
adH . Cum igiur Grad Hiin tertio cafs ¢5-
ponatur ex rationibus ¢, 3,1 ; & inquinto ex
’ E ’ ratio-
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rationibus i, 2, e, manifeflom eft eandcnira-
tionem A ad B, non folum componi ex a,¢,i;
fed eriam ex €,3,i; & i,3,6. L

Reliqui cafus 2. 4. & 6. reduciitur ad tres
priores 1. 3. & 5. mediante tertia confidéra-

. tione, ex qua conflat ‘in fingulis feriebus,

primas literas ¢fle eafdem , & reliquas quot-
cunqgue fint non d-flerre nifi pofitione . tales
funt in ferie 2, literz ¢, i, in ferieeliterz a,
i, & in ferie i literza, e . Qua ficut in pra=
cedenti demonflratione ex-eo quod in1. & 34
cafu componentesae . e afunt imiles,& re-
liqua verobique eft cadem liverai,, oftenfum
eft, veAad B, itaefle Gad H . itaetidhic,
quoniam in 1. & 2. cafu g i,i e funt fimiles, &
reliq a a, eadem, valet eadem confequentia 5
hoceft,vt Aad B, jtaefle GadH £ inter
AB,per C D, continuencur rationes a, €, i,
primi cafus ; & inter GH, per 1 & K , ratio-
nes a, e, i, fecund; cafus. .
Similiter fi per G 1
a e i K H continuentur 13-
1{A B C D rtionese ai, ¢iatertij

s le a g & quarti cafius; vt G
3 'G ‘I X H adain 3. cafu, ita erit
‘e i a  GadH,in4.Veaué

G . G ad H, in 3. cafu, ita
+ ) I K H oftendimus effe A ad
B, in primo cafu . Ergo etiam ve A ad Biita
erit G ad H, in 4. cafu. .
Dentque in 5. & 6. cafi omnia funt imt-
Yia, & confequenter manet etiam demonfira-
o F 5 wm
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tum totum fecundum exemplum . hoteft ra.

tionem A ad B ; :componi ex rationibus a e j
quocunque ordirte. poﬁtls . ,
v NS . ’
Demmffmno rel;qumrm exemflaram .o
In rehqms exemplls non eft alia differencia
quim quod in ipfis rationes componentes fint
. plures tribus . Methodus autem demonftran-
di eft eadem . Kationes enim componentes
qua habentur in capite fingulatum ferierum,
reducuntur ad rationes primo loco propofi-
tas, 8 ad has reliquae qua fub ijfdem capica-
libus, fubljciuntur, noh:aliter quiam faGtum
eﬂ in przcedenn exemplo A

Coroltdrmm -

Vie licentia permutandl rationes ¢

ponentes , puto corollariorum titulo
anneétipofle non inutiliter nonnulla eodem
fpe&antia., . .

Primum eft . Compofitionis campum pa-
tere laciffime , ve vt appareant Tarl quj lpfum
peruagentur . Omnis enim ratio proppf ta
quamuis non componatur exqqxbuﬂxb:t ‘COm
ponitur tamen ex quotlibet; immo ynam tan-
tum fi demas,componitur ex quotlibet & qui.

- bofliber .. Sint duz

2 & i o  magnirudines A, B,

A C D E B bzbentes quamciique
‘tationem, interiquas
faxuan-
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Ratuantur quotcunque, & aliz quecunque
magnitidines eiufdem generis €,D,E . erit-
queexvitdefin. 5. ratio A -ad B compbfita ex
rationibus A ad C, Cad D,Dad B, & E ad
B+ ‘Neque dubitnt eft, ipriores tres fuiffent
vl g. rattones dat® a e i eafdem continvari

- poflé 3 magnitudine A, per aliquos perminos

€ D-E; v{que ad E atque jta folum manere_,
pofiremamrationem o, -inter E & B ; que

fola non- poteft affignari ad arbitrium , fed

determinatur eo ipfo quod reliqua finc con.
tinuate per terminos CG;DLE .- . -

2. Covoll. Certum eft eafdem raviones'c5- -

ponere eafdem, & eafdem componi ex eifdé .
hot enim fequitur ex’ definitione immediate.
Quare fi fatio Aad B ;& F ad G, eft eadem,

. & prior A ad B. fit
a- e” ie Y “compofitaex 2 e i o
A C D E B erit etiaid Fad G ex
R IF R - -ijffdem. compofira . &
ALC- ‘ vice verfa, nulla habita
i @ 2. o rationeordinis, quod
F H:I1 'K ‘G auiner rationes com-

'.l ST -ponentes . ;

3. Coroll, Ethinc deducicur hae alia con-~
fequeéntia v Siratjomes a-e-i-o per-termi-
nos C D EAing continuat2 incer A B; & in«
ter F G per terminos HIK fuerint ¢cStinuatae
exdem; & hoe modopermutacz i ¢ 2 0:
ita & coftet ficue A ad C,itaefle Tad X,vt C
‘ad DitaH ad [; vt D ad E, ica F ad H; fequi-

- tur eridreliquas E ad B & K'ad G effe cafdé .

4.Co=

( .
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4. Covoll. Siac io componant rationes A
ad B, & F ad G, vt in pracedenti exéplo abijs
ciaturque virinque ratio a,reliqua noncoms
ponent quidem rationem A ad B,vel F ad G,
component tamen aliquam aliam eandem ,

-5+ Corpll, Tn eodem exemplo firatiov.g, |
A ad.C, hoc eft ratio a,dicatur compofitaex |

alijs v g, ex ratiouibus u a ; ita vt ratio A ad l ;
Lficratio u, & LadCfica. fequitur non |
folum rationem A ad B componi ex rationi= j 3
bus uaeio, fed etiam racionem Fad G, ' ;
Item fi dematur verinque ratio 2, etiam coma 5
pofias ex reliquisu ¢ 1 o effe eafdem . quam- l:

nis ita compolira pon. fit eadem cum rationg
A ad B, vel F ad G Huijufmodi argumentaz 2

tionem licet: videre apud. Pappum ib. 73 o
propofii143, - . .} ) i
- 6 Parallelogrammii:A D eum non occupat Q

b D F cotam lineam A B, ficut occu= o
) Ej:j pat parallelogrammum A Fj |

dicitnr deficere , vel deficiens . - P
& C3B p,eogrammiivero A F !
quod occupat A B maioé A C, dicitor exces ; b

dere, vel excedens, parallclogrammo CF . P
s 2 <y
.' — aemanre RN &
PROPOS. 1. THEOR. 1. ;
T'riangwla A B C, D E F; item parallelogri- "b‘E‘
maC G, E Hsintey cafdem pavallelaseinf= .
demque alsisudinis; funs inser fevs bafiy ’

BC 'ﬂdb‘ mEF- L. T .?‘
udbef - Sin¢ i
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sk . CA DR ImBI,i K,
e ¢ . ) KL zquales
soe |, - . BC,&FM,MN
16, lf i - zquales EF: hoe
o, KIBC E PM NcftBLFN finc
s oo« 7 -batum’muleiplie
ne ces ; neQanturque A I, AK, 'AL,'DM, DN 3
128 Bruncque eriangila ABT; A TK, A KL per
108 38. primi equalia,ipfi ABC,& fimu! ¢3 mul-
otie tiplicia eiufdé,quim eft B L multiplexbafis
G. |  BC,Gmiliter,triangula D F M,D M N; tam
o . - erunt multiplicia trianguli D EF, quim eft
e bafisF N, bafis EF . Quandodutem BL;
a¢ 2qualiseRt F N, femper trianguli ABL eft
% | #qualetriaugulo DFN; & quando B L ma«

o dor eltquim FN, etiam triangulum eft ma.
jus eriangulo ; & qnando minus , minus ,
; Q:are per 8. defin. ve B C, adE F, ita eft
. trrangulom A B C, adwiangulum DEF ,
Parallelogramma autem CG, EH fune
duplatriangulorum AB C, D EF per 41,
primi . ergo per 15. quinti, vt triangulum ad
sriangulum’, hoc eft, v: bafis B C, ad bafimE
F, ita eft parallelogrammum ad paralielo~
grammum.
. PROPOS. 2. THEOR. 2.
| Insriangulo ABC,DE fitparallela B C :
Dicolatera A B, A C [elaeffe proporsive
naliterin D & E : & quando feffa funt
- proportionaliser ; veam D E effe pavalle

lamBC.. o
o DuGz

e —
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134 Elementornin _
_ A Y\Véz enimBE, CD fa-

» AF ciunt per 37 primi,zqua-
'D “liawriangyla DEB, EDC; &
E ideo per’7.quinti habent eandem

g5 ¢ rationem 3d fiangulum A DE.

: + " .SedratioDEB,ad ADE, eft -
vt bafis B Dyad hafin D A :.quiariangula B
B D,ED A, funt egisfdem aleieudinis's & ra:
tio ED C,ad:AD B, eft ve bafis CE, 2d A
E, vt demonfiratum eft in preecedenti . Ergo
per 11.quintive DB ,adD A, ita eft CE
adEA. ) Sl

; Viceverfafive ADad D Bjitafit AE ad
EC ; habebic.triangulum A D E ad triangu-
1aDEB , ED Crationem eandem . & id-
circo eademeriangula DEB ,ED C yernnt
zqualia. & DE,BC parallele per 3 9. primis

PROPOS. 3. THEOR. 3.

Reéta A D fecetr angulum B A C sbifariam:
Dicovt A Bad 4 C,itaeffe fegmentum B
i ‘DadD C. Erviceverfa,fivi ABad A
y " €yita it BD ad D € ; Dico A D fecare
- angwlum B A Cbifayiam. T

F‘ , S It BE parallelaA D, & oc-
‘A corrat C A in E." Brgo per

. 29.primi,anguiAEB, ABB
fune zquales zqualibus DA G,
2 D € DAB: & ideo pers. primi A
-7 17 B yAE funt zquales. Vramtem
AEd A C,it eftper 2. BDadDe(tJi;;rgo

i

- dmtem i - P

.- -t oLn WU
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‘etiamf’vtABadA C,itaeftBDadDC(.:

Deinde fuppofita eadem conftriione, i
fitviBDad DC,ita:ABad A C; cumper .
pet fecundam, etiam AEadAC ficve BD
ad D C; eritquoque vi AB2ad AC,im AR
ad eandé AC ; & idcirco AB,AE,funt zqua.
les; Bcanguli.ad bafim B E! 2quales . .Eftag-

- tem propter parallelas AD, EB, DAC,

#qualisipi AEB, & DABipiABE er-
goeriam ifti func equales., - ’

PROBOS: 4. THEOR. 4.,

) Trian‘gnla..,{:B ¢, DCE ,ﬁmelquiangul.z:

- Dica circa aquales angulos A,D latera 4
-. By A Ceffeproportivnalialateribus D €,
D E &-c. & Homologa [ubiendere angu~
los :sqzm_le: . _
. Atera B C,C E adiacene
© . Jatia zqualibus angulis,
T continuentur jin eadem re&a
.- BCE;itave ABC fit 2qua-
- lisDCE&ACB,ipiDE
: 1%y C,fic enim erunt A B, D/C,
& A C, DEpaalielz; KED, B A protrae
&z conftituene parallelogrammum . C F; erje<
que R Cequahs ED,& AF, ipi CDyper.
34. primi, & per 2.-huius erit,veAB ad AFy
hoc eftad CD, itaB C ad C E; & permu=
tandovt ABad BC,itcaCD 2d CE . item
vtBCadCE,icaefED,feu CAadE D3
& itesum permutandove B Cad C:A T €
- . E a




136 Elementorum I

BadED . Denique exeoquodveABad B

CyitaeR CDadCE, &vtBCadCA,
ita C E ad ED, fequitur ex zqualitate ordi-
nata, vt ABadAC, itaefle CDad DE.
Acque ex hac ipfa demonftratione eft manife-
flum, tam antecedentes terminos, qrim cons<
fequentes, hoc eft homologos, opponi angu<
liszqualibus . :

- Covoll, Conflat etiam parallelam C D vel
A C, ablcigdere ex toto triangulo F BE, tri-
angulum fibijle.

PROPOS. 5. THEOR. 5.

Triangula A B C, D E F habeit latera late-
“vibus proporsionalia ;- Dico lasera homolu~
&a opponi angulis equalibus..

ANgulis B,C, fime 2-

. A D, ‘qualesGEF,GFE:
"A\E eritque per 32.-primi reli-
. A quus G zqualis reliquo A,

B C g & pery huius eruntcirca
AT fquak“ ulos latera late-
ribus proportionalia, ho¢ eft, ve A B ad BC,
itaerit GEadEF. Ve aucemABadBC,
icaponiturefie D Ead EF . ergosetiam vt G
E ad EF, itaerit DEad eandem E F . & ideo
per 9. quinti G E,D E erunt zquales. neque
slirer demonfrabitur GF 2qualis DF, atque
jta érufit duo latera G E; G F , zqualia duo-

bus lateribus D E, D F . eftque bafis BF ¢5-

munis. €5go per oftauam primi , non folm
. ﬂ'lgu-




ak
,~q+* ¢ . N E .
A B ovasevi st e o T e ST

Liber Sextus « 137
anigulus D eri zqualis angulo G fed euam
reliqui reliquis: & quidem illi erunt zquales,
quibus homologa latera opponustur : & quia
G E F elt:zquiangulum A B € ; evunt o3
A B C,DEF difto todo aquuangelae. 77

PROPOS. 6. THEOR. 6.

Circa equales angulos B, & D E F, fintla-

sera proportionabia t Dito :*,igula cfie

- equiang-la , & angulis. - v 3 fube
sendi lasera homologa ., ¢ = L

v Y a- iterunt triangulum

: A : F ¢ F zquiangulg:m_-

& , drg.i0 ABC,veinpre-

. £ N\ edentiseritque jterum G B

T BTC N equalis DE, & quiacida

*~ ~  zqualesangulos- DEF, G

B.F lacer DB, EF funt gqualia lateribus G

E,BF - trunt eriangnla DEF,, GE f., po-

nitus xquahia. Sed GEF eft iphi A BC -

quiarenjurd ; ergo & DEF . & 1¢den per 4.

hu:us’ nabebunt etiam reliqua 1. .4 circa

 reliquos angulos proportionalia&g

PROPOS. 7. THEOR. 7.

\ In _trianguli:.d BC,D EF, fint equales an~
guli A, D 5 & lasera A C, € B proportio-
nalia:lateribus D F F E; & veliqui anguli
B,.E fint minores o vel non mineves veéfo 2
Dicosriangula efic eqmianguld. . -

-~
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138 Elementorum -
. :nt primo anguli F,
AL S 8

I minores refto, &
_ G i! fi fieri poteft angulus A

o R C B fit major angulo F.
e € ¥ FaBoigitut.angulo AC -
wykequal 1pfiF ; er

: unt duo triangula ACG,
FE aquiangula, & per 4. huius , erit
vt DEFadFE, itaACad CG,fedvt DF

ad F E, 13 pgnitur A Cad C B, ergo vt AC
dCQq eadem ACad CB. & pro-
ptreaC  , erunt per 9, quinti 2qua-
les , & anguli G, C GB zquales per

5 primi. Bt autem B acutus, ficuteft E .
ergo ctiam C G B .yeliquys#ero-C G quem
oftendimus zqualeth .y, ‘Werit obcufus.

qyod cdt abfurdum . oy .
. * autem 2nguli B, E ponmnm(ﬁon .
nuhores reto; effent intriangulod o C

B G ad bafim duo anguli bbtuﬁ:,ﬂi‘zds& G-
wiliter afurdum. Quare neceffetft angua
lum% B zqualem ‘effe angulo F: & per
pracedenpen, triangula cﬂ'e'xqﬂlaq%lla,&
ﬁmilit._,& : TN .
pREPOS. 5. THEOR. 3.
Intviangulo A BcC ﬁ.t’ang’u'lu.r‘.,{ velins, v
A D, ad bafim perpendicularis: Dico tria
" angulg ADB, A D Cefle ﬁm;lm toti.
- . W StenimreQus A'D B, 2-
T J qualisre@oB AC; & B
A eft commupis . grgo religuus

B DC Zqua-
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Liber Sextus . 139.
~  =zqualis eft réliquo . fimiliter A D C, 2qua~
Iis et BAC; & C communis . ergo. :
corold. Hinc fequitur per quartam huivsy -
BD), DA, DC, effe continue proportionalcge? .
& A B efle mediaus proportionalem intcrg )
B, BD ; & AC mediam inter BC, CD,

PROPOS. 9. PROBL 1.

A data v&fa A Bspartem impeét}qmﬂuﬁr—
re. ».g dua: tertias . .

,. Vmantur in alia AC,
/ nce@ar:es zqualcsA D,
Sy - B, & duz partes tef.
uasxtnDE Dudd igitur
'A-. ¢ G < \bb & EG,iphF Bparalle’«
Jerit &.m A due tertize totius A B, pe: .
hulué,tﬂ‘ VAR 2d 48, kaelt AB ad AG '

PRU’POS. 10, PROBI, ;. ..

Seoffa A Rnumque nC, Dz aliam L‘f T
miiier fecare . b

Q c DB Ra&aes}mnm,
» fumantur 2quales
. partibus A.C, C D, D B;
[ N &perH,1 ducanmr pa-
4 - rallele xp(' GE; ecritque
per fecundam huius, vi B
B M LF ‘HadH I,itaEMad ML;
© & duli aha HON parallelaipi BF,ve HI
- ad1Gi ita erit HO ad O N; hoc eﬁ!l:/lFL ad

]
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L:ﬂ;a Elementorum '
quiz per 34. pumi H O, O N fiy .
e L,PL 3. pr ntzqua

mt‘ PROPOS. 11. PROBL 3.
£¢um rationem ABadAC; 3 continuare .

Pfi A C fumatur zqualis BD, |
I ipfique B C agatur parallcla D '
E ¢ eritque CE tertia proportio-

oalis, quia vt A Bad B D, hoceft

ad AL, itacft pera, lmms AC
adCE. D

PROP OS. 11, mon!.. & 1

Tribus datis A B, B c,.d B GUATE At Propeva
g('} sionalem adiungetV,

O

l PGBD aturpmﬁuaCE;

eritque vc A Bad W ita AD
BCadDE. '

PROPOS. 13. PROBL. 5. h

Irmrda;.u.d B, BC , mediam propmma- i
lem inuinire . ‘ «

C Irca A C compofitam ex

A B,B C defcribatur cen- ‘

@ tro E, femicirculus : Perpendi- fl

A EBC cularis enim B D eric per ¢o-

rollarium o@au huius , media propoitiona- »

Yisinter AB,BC. , . i
"PRO-
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PROPOS 14 THEOR. 4.

?umllelogu;nma BD,BF fint aqualias &

anguliad B fint equales: Dice laseraeffe

reciproce proporsionilia, vi A B «dBG,

itaefe BE ad BC « & filasera circa -

quales angulos ditfo mode fint, z:nprtio-l
- nalia : parallelogramma aqualiz effe.

_ Oniungantur parallelo-
- C gramma ad angulum B ,

A @ @ ¢avt A B, B G finc continuz s
hac ¢nim ratione erunt etiamn
B B, B € continuz per 14. pri-
mi . ExconcurfuautemDC,¥GinH, fic
tertium parallélogrammum B H, eiufdem als

« utudmis cum parallelogrammis BD,BF: Ee -

“idcirco per primam huius, vt B Dad BH, ira
ertABadBG:vtqueBFadBH, itaBE
2dBC. Sed BD&BF,ad BH ,¢it vnaea-
demque proportio per 7, quints , €rg. etiam
vtABadB G,itaericBRadBC.

Vice verfa,fi fueritvi ABad B G, itaBE
ad B C; habebunt B D, B F eandem propor-
tionem ad BH; ideoque BE, BD, erunt
&qualia per 9. quinti , -'

PROPOS. 15. THEOR; 10,

Eaden eff vatio de zrian;guli{ AB C, BGE,
£ fins equalia , habeansque equales an-
Zulos «ad B .

. Doffunr -
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P Oifvint enim copulari ad

ang: 1i B,ve parailclogri-

i G ma, & referriad tertiii triangu
B Jum b G C,vtvidere e tiin
fuperiori figura, quam in ifta

PROPOS. 16. THEOR. 1r.

. Siguaruey linex propirrionales fuerint 3 e-
- qualizeruns parallelogramma reffangu-
laque funs ab intermedis, O exrromis
Ez [i biec fint xqualia,quatuor lineae.frunc

Propatiionales.
. Aec propofitio nullo ne go-
] i tio reducitur ad decimam-
L, B quartam . 51 enim AB, BG,BE,
] B C fint proportionales ; iam eft
dzmounftracum B D, B F, efle 2~

E

lia, quatttorre&as A By BG,BE, B C; efle

qualia: & (i B D, BF, fint zqua-

proportionales .
PROPOS. 17, THEOR. 12.

Si fuerint ties proportionales 5 vefFangulum
Subextrem;s: evit xqualequadrate inter-

€

medie

o & fibocslli fucriv equale 5 laius
qu adrati evit medssum propaveio=
nale inter latera refanguli.
R .

AF
E_.J

G Acc non differt 2 brzcé-
o H denti, fi i przcedenti duz-
intermediz itelligantur efle 2=
’ quales: .
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guales: ita vt quatuor proportiauales hnt
AB,BG,BE,BC; & BG, BE, fnt

zquales
PRODPOS. 18. PROBEL. 6.
Superdagam 1 B 5 'reﬂllmeo CDGFE f-

mzle‘ecnlmu/n ! tvibere

Iftribuatur fe-

G ¢tifineum  daeil
in fua tmngula,& fir,

- per A B fiac primo
criangulum A BT -

qumngulum trianguloC D F : tum fuper A
‘L, & BIfantaliaA I H, BIK =quiangula

triangulis CFE, DF G &c.itave ficut FC .
DY, F CE conflituunt totum angulum C,ita .

1A B,1AH conftituant totum A , & ita de
relxquxs "Dico etiam circa eofdem: angulos ,
latera efle proportionalia. Per quartam enim

" huiusvt ECad CFjitaeRHAad A ; & vt

CFadC D,ital Aad A B, ergo ex zqua-
litate ordinata, v HAad A B ya&ECad
CD &

PROPOS. 14, THEOR. 13.

Similia vriangula funs in duplicata vatione
Laterum homologoram .

S It A B Cfimile triangulo D E F, & late-

ra homologa fint B C, E F ; firque tertia

prOPomonahs B G: ita vt juxta deﬁnmonem
. 10.

PRIRPT R 2
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144 Elementorum
A 10. quinti, proportio B C ad
, B G, fir diplicata proportio«
. A nisBCadEF: Dico ratios
C E'E nem trianguli ABC ad D
Ef,elleré@eBC,ad BG. -

* Quando triangula funt 2qualia , hoc eft,
quando B C, E F, necnon tertia proportiona.
Yis B G funt 2quales, res eft mamifefta.

- Quando vero latera B C,E F funt inzqua-
lia demonttratur, hoc modo . Iungatur A G.
-Qnoniam igicur angulus B eft 2qualisE 3 &
propter fimilicudinem triangulorum, vt A B
ad BC, taeft D EadEF; &permutando
vtcABadDE, itaBCadEF; hoceff EF
ad B G : erunt circa angulos 2quales B.E, la-
tera reciproce proportionalia Quare per 14.
triangula A B G, D E Ferunt 2q.ialia; & per
7. quinti, ve riangulum ABC ,ad AB G,
jta erit idem trizngulum ABC ad DEF . ve
aiic ALCad ABG, ita eft per 1. huius, BC
ad BG.ergo ABC 2d DEF erit ¢ BCad BG.

e Corollarinm . Hinc fequitur i

: A tres linex A, B, C fuerint propor-
) tionales; vtprimaad tertam ,. fea

< :, efle eriangulum A fuper primam,ad

- fimile eriangulum 1 fupra fecundd .

PROPOS. 20. THEOR, 14.

« ' SimiliaPoliggna ABCDE,FGHIK ,in
fmiliasviangule vefolnunsur , & numere
aqualiasey homologa votis, & polygona ba-
bens rocm duplicas i laserwm homologors «

Nam
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. D I Nam eo'ip-
fo quo Polygo.
E < K H na ?)o?iﬁturygﬂ'c
. fimilia, necefle
: K ‘eft & angulos
A BB > effe mquales, &
. ' latera circa ®-
quales angulos proporticnalia. Quare vt D
EadEA,ficerit 1 Kad K F ; ideoque per 6.
triangula ADE, FI K fimilia, & anguli ED
A,E A D, 2qualesangulis K [F, KF1. eft
autem totus A, 2qualis toti F; ergo & reli-
quus D A B,2qualis reliquo I F G . lam fic,
vtADad AE,it2eft IFadFK;&VvtAE
ad-A'B,ita F K ad F G . ergo ex zqualitate,
eritquoque vtADadAB,ital FadF G.
ideoque rurfus per 6: triangula DA B,IF G,
fimilia. Atque in hunc modum proceditur
ad reliqua, '
Demum quoniam omnium iftorum ¢rian-
gulorum latera homologa funt proportiona-
lia,hocelt v ABadFK,ita A BadF G}

.& B C ad G H,&c. ipfaque triangula fimilia

habeant per 19 rationem duplicat3 lacerum
homologorum ; manifeftom eft, etiam ipfa
triangula efle propoitionalia, hoc eft,vt AD
EadFIK,ita ABDad FGI, &c. Quare

’ %qr 12. quinti , .ve vaum triangulumv. g. A

£ ad FI K, ita erunt omnia fimul 2ad ome
mia. &ideo triangulum v. g. A D Eerit how -

“ mologum Polygono ACE, & triangulum

F 1K, homologum polygone FHK .
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'Elementorum -

* Tertia denique propoficionis pars fequitur
ex di&is. Polygonum enim ad polygorum
eft, vrrriangulum AB D, ad FG I: ratio

autem

erianguli ad triangulum , eft duplicaca

Taterum homologorum A B,F G per 19. er-
.gn & polygonorum . :
7 Torll: Vtergoprima trium proportiona-
lium ad tertiam, ita eft polygonum (upra pri-

mam ad polygonum fimile fupra fecundam .

PROPOS. 1. THEOR. 15.

Eidem veGilinco fmilia ; Juns inter fe |
Jfalia )

- NY Am fimilia eidem 4

A funt eidem 2quian-

gula. Ergo A, B #¥quian-
: gulz 1pfi C, funt zquian-
_ . A\ gulainter fe ; ideoque per

4. fimilia .

PROPOS, 22. THEOR. 16.

¥: ABadC D, it it EF adG H ; finque

Y I Kn&ilinea fmilia: > Ly, M fmilia:

. welibes: Dicol, K 5 1, M., efe proportia-
nalia. & yiceverfa, . i

.

A PRoponioenimI dK,
eft duplicataproportioniy

L

C DARadCD,velEFad GH,
19. vel 20. Eft autem &

E

) " . r - f-
B R LM, il

~
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dem rationis E Fad G H wergo vt I ad K,it2
eff L adM. Viceverfa. fiveladK, itaeft
1.ad M; erit quogue vt.A Bad CD, itaEF
ad G H: quiarationes Jad K., & Lad M,
quz funt ezdem,funt duplicavaetationis A B

.ad C D, & EF.2d G H, qua proinde debent
efle quoque exdem .

PR o I?,Ois}' 13. THEOR, 17. |
Pavalielogramma ¢y+izi sida v § CACF:

Eabent vaticnem coripofitam e ratlone la. -

terisCBad € G, & ratione lateris €D
adCE.. :

. . Aralldogramma CA, CF, ¢é-
R P_pon:mtut ad angulnn; C v’t in
~\¢ 16. Vique BC adC G, itafi
‘quedam Iad K; & vi CDadC

E E terum fint continvare in eribus
terminis,K,L. Ergoperdef. 5.

ratio compofita ex ratione laterum erit ratio
ladL. DicoveladL,itaefleCAad CF.

Namvt CB2dC G, hocgft veTad K.éita

chperprimemCAadCH; &vt CD ad
CE,hoceft ve KadL,itaCHad CF . er-
go exzqualitate,ve [ ad L,ita eft CA ad CF.
_PROPOS. 24. THEOR. 18.
Pavallelogramma F G , H E, exiftentia civ-
v diamesywm D B ; fups fimilia toti A Cs

G 2 Sune

E,itaKad L , hoc eft rationes la~

. N Co - - IR NP AR
. AT . gt e



148 Elementorum »
A _E D SVnt enim 2quiangu~

la quia habent com-

' GH munes angulos ad B & -
. m D. vide Schol. 3 4.primi.
. Deinde per 4. huius ve

B P CBAuAD,itaehBG

2adGI. itemveBA' ad -

BD,itaBGad BI,vtantemBDad BC.
itaefR B 12d BF. ergo ex2quo, ve B-Aad
BC, iraeff BGadB} .. Eodemqye modo
€11 ankae religua latera circa reliquos
angwles effe proportionalia., . - .

PROP OS. 26. THEOR. 19.
Parablalograinma fpilia A ¢, & G5 Fiftdne
ad commuriem angulum B Dico eadé exi-
 devecirca commi.nem diapiesrum BID.
A D C 1 enim diameter feca-
W ret EI, in alio pun&o
E ‘ O. Efler etigm paraliclo-
; m_ grammum LE , fimile ipfi

. - A C, per pracedentem,vt-
B LG QqueBAadAD, hoceft,
WBEAdET, izeflet BEadEO . &ideo
per 9. quin;iﬁ I, B O, eflent gquales .

"PROPOS. 25. PROBL. 7.
Dato refhilines A 5 confirnere alind firhile ,
: ¢ abseri B, aquale. .
. P Er vitimam fecundi ipfis A , B , fiant -
[” qualia quadrata,querum latera fint E,F 5

&vt

o
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: 4
P &vtEadF, ficfat
,CDadGH; & fu-
A} per GH fiat per 1 8.

figura fimilis A,dico
‘ A ipfam zqualem efle .
C DGH figure B - ~Nani per
21. Ve qutdtatum B,ad quadratum F, hoceft,

vtAadB,itaeftidem A, ad fm:lc re&ili-
neum iplius G H ., Ergo per 9.quinti G H,
& B, funt ®quai: :

PROPOS 27, THEOR. 20.

Supgr.d C femi f.rem sotins A By applicasum
fit yualluagummum A D sita vt a tote
A E deficiat ?amlldogramma CE; quod
[imper eit equale ¢ fimile ipfi AD | De-
inde ad quoduis alind fegmentum A K ,
Jis applicasum aliud pavallelogrammum A
G ita deficiens , vt defeltus fit zamlldo-
grammum K I, fimile ipfi C E, boceft cir=
ca  communem dmv.et'mm B GD : Digs

" A G mnus effe farallehgumma A D .

ando pundii K &t in-
:gr C,B,tunc pirallelo.
rammum L H,quod per 35.
L prmm eft 2quale LE, maius
“eft qui G C:quia LE maius
ch eﬂqu\mG B, & GE G C,
- funt ~complementa aquaha
per 43 Pgml + Addito ergo LA »eris AR,

maius A
Gvg _ le‘l-
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TG ¥ Quando vero pun&um K,
eﬁ%‘fer AC;uncDF, DI
fint ®qualia ;- quia funt fuper
zqualibus bafibos, & B1,DK,
-zqualia, quia fint complemié-
AXGC xa, ergo & DF,DK, funt
o " xqualia, & GHminusD X 5
adieGtoque communi X H ; totum A G, mi-

nustotocAD. | : T

'PROPOS. 25 PROBL &
Addatam A B afp[icdre}dravﬁelég‘rammum

AL deficiens , & aguale yebtilineo € ; jta
- wtdefelus P N, fir fimilis pavallelogram-

mo U, drberansern C noneffe masus pa~-

vallelogramo AF applicasqad AE, femif-

Jem sotius A B , (o defeitum E G , baben-

~. te fimilem defebini P N, ;vel D inxia pree
cedentem . S

N ey e T Ifcrentia incér AE,
&3]l ) wieg &cio,
) _ G ipfique O fir zquale LK, &

fimile ipfi D, vel B G ; 6int-
qieL X ,.E G, circacom-

munem angulum E F G

ideoque per 26. circa com-

" munem diamecrum BIF . Dico'A L cuius
defe@us ek P N, fimilis D,efle zqualeipli C.

- Quoniam-ehim C & O, hoc eft; CA'LK,

aquaneur iphi € G, necefle eft gnofoaed@ K

* NPL, 2quariipi C. Sed gnomddiﬁﬁ{g:!fe
o b T, €

[EC TR P S

P D hed B> s v
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eft AL; vepacer, fi zqualibus AL E N, ad-
dantur zqualia complementa B I, I'G. ergo
Al eftzqualeipi C. : -

PROPOS. 29 PROBL. g. .-

Ad daram refam A Bydatoxeffilines €, ap--
plicare parallelogrammnm equale y cum

exceffu fimili ipfi D o

5] E&a A B, Yifaiam
in B,fiaie circa com-
§ ] G_H muner angulumF, E G,

S x OH, fmilisipi D&E
g Q G, fic applicatiiad EB &
- 0 &P OHfirzqualeipiEG,

& C, fitiv], hac enim ra-

* tione gnomon ER Q G, erit zqualis eidern

C. Sed gnomoni zqualeeft $ Q  ve pater fi
zqualib.s AO, OB, feuzqualibus AO,

B H', addatur commune O Q. Er{go $Q,
excedens parallelogrammo R Q. fimili D'y
it xqmle reilineo C. .

PROPOS. 36. PROBL. 10,

RefFam A B, fecare vasione media. oy
exirema .

D EC 4 4AD, s quadrati A-

B C D, applicetur per 29,
A . eidem quadrato zquale re@an-
gulum D G, ita ve exceffus fie
quadrarum A G. Ablato. enim
" G ) G 4 © com-
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communi A E, remanebit F C, 2quale qua-
drato A G, & per 14. ericve B C, feu AB,ad
AH,itaAHhocefAF2adFB. -

PROPOS. 31  THEQR. 21.

Intviangulo A:B € fis'vellm A 3 & EF,G,
fins veblilined fimilia : Dico EsF , fimuly
mgualia efleipfi G. -

y Emiff3 enim perpendi-

; 57 L culari A D, bumsB C,

‘ C A; CDj;necpon BC,BA,

3 C B D continué proportionales

. per coroll.8. & per coroll.1g.

& 20. vt C Dad'B C,itd eric

. Fad G .item v¢ B D ad ean.

dem B C, ita E ad idem re&ilineum G . Er-

g0 per 24. quinti, ve C D,B D fimul,ad BC,

ita eruneF, B (imulad G. _dCD,B D,

zquaneur ipi BC, ergo etiam F, B, adx-
quntG. . » :

PROPOS. 33. THEOR. 13,

Vit ABadAC,itafisDC adDE;r AR,
D c, finvparaliele, ¢~ fimiliter AC,DE; .
& € punctum fir commune : Dico B C
CD.effein direllum. : '

. A : Voniam enim circa
- D angulos A, D, qui
. { E funt zquales eid«:ml AC
: D, per 29. primi , latera
B~ C B pet29-p fune

‘
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funt prepottionalia, fequitur pers. angu--
lum B, zqualemefle D CE. Additisergo A
& A CD.erit A CE, xqualis duobus A,B .
Sicur ergo A, B cum A CB, funt zquales
duobus re&is per 3 2. primi : ira erunt etiam
duaACE,ACB .&ideo BC, CD,ecruns
vaa reQa per. 14 ciufdem . o

| PROPOS. 33. THEOR. 23,

In equalibus civculis, tam anguli BAC,FEG,
* ad peripheriam 5 guamBD €, FH G 5 ad
“centra : recnon [eifores BD C, FAG egn-
* ‘dem habent vasionem guam peripherie B
X ! Reus BC
HRY J 1 ’ ﬁt vt~
. cungue multi~
plex ipfins B
~ C,&F GKL
S oM C F=6 mulciplex ip-
, <. fius¥ G.Cum
E:ut anguli infiftentes 2qualibus peripherijs
.eqyales;:tam ernne mulsiplices. anguli B
DE, CD Lipfivs B D C,quam,eft arcus B
€ I mulciplex peripheriz BC: & fimiliter
anguli F HG, GHK, K HL,&arcus F GK
L, eriic zquemuleiplices anguli FH G, & ar-
cusF G. Etquandoarcus 3 C1I,eftzqua-
lis , maior , velminor arcu FGKL; erunt
etiam anguli B D C, C D 1, zquales, maio-
x¢s, vel minores angulis FHG, GHK,KHL .
T G ¥ &ideo
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& ideo per 6. defin. quinti, erit vearens BC,
ad FG,na angulus BD C,ad FH G: immo

& angulus BAC, ad angulum F E G;eo quod -

fiat femiffes angulorum BD C,FHG ; per
so.tertij L e
¢ Profeoribus fant anguli BMC,C N1 3
qui funt zquales, quia inEI('iﬁ: 2qualibus pe~
ripherijs, quas abfcindunt 2quales,arcus BC.
CI. Vnde per 24. tertij fegment2a BMC ,
C NI, funt zqualia . funt autem & criangula

— T i e Rt g

B D C, CD1, 2qualia, propter 2qualitatem -

laterum . Ergo & fe@ores BDCM , CDIN,
BEruntque przdidi feGores, & arcusBCI,
xquemultiplices feQoris BD CM o & arqus
B C. Eteodemmodo erune feGtoresF HG,
GHK, K RL, &arcu§F GK L; 2quemul-
tiplices feGoris F H G , & peripheriz FG.
Et idcirco rurfus pét 6, defin quinti, ve.B C,
adE G, icaeritle@or B D G, ad - feQorem
F H G . : ’ ' i - -
Covoll, 1. Hinc.manifeftum eft, fic effe
feQoren ad fe&orem , ve eft angulus ad an-
gulum_, . S s
Corall. 2. Treoh ve eft angulus ad centrume!

guli ; ad cotam circumforentiam .

I
D

Ty X

Dtv

‘circuli ad quatuor reflos, ftaperipheria &
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v

.| De'veliquis Uibris .

IN prioribus fex libris verfaca eft Eucli-
disopera circa lineas , ungulos , & figu-
ras planas. Aggreffurus autem figuras foli-
das, cum videret earum tratationem indige-
. re lineis commenfurabilibus, & incommenfu-
. rabjlibifs , & ha fuppenerent cognitioaemi,
numerorum: idcirco libro 7. 8. & 9. pra-
mictit nonnullas affe@iones numerorum , &
in to. agit de lineis commenfurabilibus , &
incommenfurabilibus. & tandem in 11. ag-
greditur folida. & in 12. & 13.profequitur
quinque corpora regularia diligentivs, & in
particulari. De quibus etiam agunt 14. &
15. quiateribuuntur Hypficli Alexandrino,
& 16. quem addidit Francifcus Fluffata,

" Bgo hic confulto omitto corpora regularia,
& ea folumex 11. attingo qua proprie funt
Elementa Solidorum .




156

EX- LIBRO

VNDECIMO
- e

DEFI'I\(ITIO?‘{'ES’..

Olidum eft quod mnamdl-
ila menfionem habet , fecundum
MR longitudinem , lautudmem s
I\ & profunditatem . ‘

2 . Sohd:exmmum cﬂfupcr.

. ficies .

3 Lmeaxe&aAB rea eft, feu perpen-
V. dlculans ad planum CD,cum-

c ad omnesrectasBC,B D,BE
& cgncurrcnées 1&1 codem plano
ad B, reQaeft, & perpendi-

E 1)cularxs . d
4 Plamum A B , re@um eft ad planum c
A D; cum omnes OH, 1K,
L quainplano AB, fune per-
pendiculares ad communem
. feQionem B E , re&x funt ad

planum C D.
s - Angulus inclinationis, quo re-
C &a A B, inclinacur ad planum C
D,eft angulus B AE, quam BA,
facit eam A B, du&a perpun-
2o . &um

S e Tk s e
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&um B, in quod cadit perpendicularis B g,
6 _Plani A B, inclinati ad pla«

! num C D#% inclinationis an-
gulus et FGH, anm GF,
-G H, funt perpendiculares ad
8. D communen interfeioné E B,

7 Planum.ad planum dicitur inclinatum

. fimiliter, cum di&i inclinationum . anguli
fuerint 2quales.; :

8 Parallela-plana funt’ quze non poflunt

_ concurrere , .

9 - Similes folide figurz funt ,  quz fimili-
bus , & multitudine 2qualibus planis cona
tinentuy, - : "

1o Similes, & zquales funt , quz planis fi«
: milibus , & multitudine , magditudineque

-« zqualibus continentur .

11 Solidus angulus!eft inclinatio plurium
. | linearum non in eodem-plano
concutrrentium 3. & ideo con-
. C tinetur pluribtis angulis pla.
B nis , quam duobus . Qualem
. * . Dconftitupnt tres linex A B, A
C, AD adconcurfum A, & tresanguli

. pla{niB ADDAC,CAB. - '

X2 Pyramis eft figurafolida, v.g. ABE@D
. : -Ey qua continetur plénis A B
-+ CD,DAE,AEB,BEC,
CED,.ab voo plano ABC
D, conflituca ad vaum pun-

B Gum E. .
33 Prifina cft figura folida planis contenta;
T : quorum
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158 Elethentorum
D  quornm duo aduetf
c ABC,DEF, funt
zquzha,f mhz,& pa~
B E rallela: reliqua vero
-BBFC3FCAD;
ADEB; pmllelogtamma :

14 Sphzra eft tale folidum, quale mtelhgl- .

tur formari & femicirculo circa dlametrum
fixam, integré reuoluto .

I5  Axiseftilla diamerer fixa, :

16 Centrum fphare , éft 1dem quod fcmx-
circuli circumdu@i.

I7 Diameter fphzrz , eft quanis linea per
centrum a®a, atque ad ibhaerz fuperﬁcxem
terminata s .

18 Conus eft figura folida , qualem. formare

mangulume&an?ulum A BC,cum cir=

ulus A B; in fe:p(‘um ine
o teg'rlé reuoluitur- . eftque
gy orthogonius dolatera
CE&p DD 23 grsc !;}::nzquaha,
o amblygomus,quzndo BG,
maiuseft, quimA B. & oxygomus,qﬁ'zn—
do minus .
Ab Apollonio in conicis eradicur aha
“eoni defmitio vniuerfalior. -
io _Bafis coni,eft circulus quem in teuolu-
uone defmbxt B C. Superficies coni ,
quam defcribit A C; &A, eft
P vertex coni .
21 Cylindrus eft figura {olida for
mip«dklogxammo re&an-

e ALt g
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i .gulo v.g. A BCD, circa AB; mregré
imr rewoluto . » . :
. 22 Axis, eftipfa A B, manens.
E,J 23 Bafes funt circuli déferipti 4 lareribiis A
D D, BC. reliquum autem C D , defribic
’ _ fuperficiem cylindricam.. .| .
. | 24 Similes coni, & cylindri , fint quorum
;En axjs & daimerri bafium funt proportios
nied.. o e - :
25 Cubus eft figura folida fub fex quadratis
" . zqualibus contenta . :
36 . Tetraedrum,qua fib quatuor triangtilis
‘zquilateris , & aqualibus continetur .
P:; 37 O&aedrum, quz fub oo criangulis z-
‘ qualibus; & 2quilaveris -
" 28, Dodecaedrum, qua fub 12, pentagonis
. zqualibus, & Zquilateris , - X
« | 29 Ieofaedrum, qua fub 20. triangdflis -
" quahbui,&eqmlﬁtms(:? o
'] 30A ' - - Panallelepipedum, cft f-
: TNy gura folida fex figuris qua~
?‘:’ E drilateris contenta » ita vt
. | aduerfe fingparallele,
!
ia :

" PROPOS. s. THEOR, 1. -

i | S5 Nmeie veShe pars-vig\ A C exiffas in plano

nié D F; reliqua’c Bynon bxi¥iism fabhimic.
‘ N

p -1 enim CB éffet in fub.

o - 3’ 3. limi, torre&a.ACB non
e A‘E Emiugmnfppg&icm DF;
A o ergo

.
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ergo non cﬁ'et plasa | iuxea defin. 7; primi
fecundum Heroncm. :
PROPOS. z. THEOR 2,

lzc’fc X B, € D, fe vsituo [ecantes in E, &
fomiliser omne trmngulum, ex;flum in

' »m glam '
Vcatur B D & circa
c D D C,mtelhg,aur cir-
D cumduci plannm;quo tran-

feunte per B,erunt DB,EC s
in eodem plano caum CD .exgo &e,

PROPOS. 3. TH,EO& ';.. T

Puorum pladdrum A B s o 5 commums j?
&io EF; ef't' lmu reffa :

A Vn&a amn.E,F,ﬂmt €5-
CE = "'munia, ergo & fe@a R F.:

. debetemmBF,yerchh 7.
O primi. extendi tam pér plapid

91 |A,B’.qlamvCDor

- PROPOS.. hI.HEQ.R h o

Sivelfa A'D] dusbia CD, E F, fzﬁmlémb
»baviser mﬁﬁqr ad cmud'ym Brerisulh B,
wd.planus CERF vefs. . . -4

Tat BC, xqualisBD & BF, aqualis -
BE,nc&anmrqueFG’ ED; &dudi
GBHnamqucpe:‘B,m&aner:,é\ G,

]



———— e ———

.

. o : P

1 tibey Vndecimus . 16t
A AC,A&, AH, AD . Eritque
¢ E  primoF C, zqualisED , &
e angplus B F C, angulo BED
7B\ per 4. primi; quia circa &~

F quales angulo. ad verticem
B, lateraB C, BF funt ®qualia lateribus B

N D 9 B E . . .
2. Latera B G, G F, font zqualialateri-
bus B H, HE,per 26 primi, quiaBF, BE,
funt zquales , & adiacent angulis zqualibus .~
. 3. AC, ADylunt zquales, per 4. primi;
quia circareQos ad B, A B, B C, funt 2qua-
les AB, B D . & fimili argumento funt 2qua-
lesAF, AE. .
4. Angulus AF C, elt zqualis AE D, per
8.primi; quia AF, FC funt zquales AE,
.ED,&bafisAC,bafiAD.

5. AG,AH, fun: equales per 4. primoi 3
quiacirca zqualesangolos AFG,AEH,
fune farera lateribus 2qualia . ;

6. Der8,primi anguli ABG, ABH funs
®quales & reti, quia A B, BG funt zquales
AB,BH, &bafis A G,bafi AH.

Eodemque modo demonfiratur eandem A
g geﬁpendicularem efle ad quafcunque alias

PROPOS. 5. THEOR. s.

Reb#a A B, infiftat tribus BC; B D, BE, ad
angules rec¥os ; Dico umnes tyesin yno pla-
no ¢ffe o ’ X

i

-
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A I coimBE non eff in
Ei F 1 plano DF, in quo funt
N E=J8\. BED,BC; erit faltem in

eodem cum re@a AB,rem-
D C peinAG, quod 'cum’F D,

neelligatur facere communem feQionem B -

G . Quoniam igitur A B, re&a eft ad plagum
F D, per 4. huius ; erit eadem A B , etiam
perpendicularisad B G, per defin, 3. atque
raanguli A B G, A B E,re@i erunt & xqua-
ies guod eft-abfurdum .

PROPOS. 5. THEOR. 6.

Refte A B, € D, fint relle ad planum EF :
Dico'ipfas cfeparallelas, :

'J Vnganeur AD,BD,
iC l & x%n plano E E, re.
&2 DG, fic perpendi-
cularisad BD, & z-
qualis A B; nefan-

: G\ turque B G, AG.

F Eritque primo BG,
zqualis A D, per 4. primj; quia circa rectos
B,D,funt BD,BA,zqualesBD,D G,
fecundo BG, B A funt 2quales AD,D G, &
bafis A G eft communis; ergo angulus AD G
eft xqualis ABG . Sed hic eft re&us per
defin, 3. ergo &ille, & quia per eandem de-
fin. 3. cadem G D eft quoque re&aad CD .
Eric igitur eadem D G, re@a ad tresBD,
"AD,DC.&jdeoper przcedentem exdem
: tres
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tres funt in'vno.plano . Sed & A B; eft in eo-"
dem cam B D, D G plano, exgoetiam A8,
C D, funtin vne'planc.; & propreraetos A
B-D,CDB,funt per 29. primiparallelz. .

. PROPOS. 7. THEOR. 7.

Parallelas A B, C D yneaz vtéﬂném EF:
' Dicoamnes sveseffein vno plano «

' AP B Am AB, CD, fune

::_ in eodem plano per de-
i . fin. 34.primi, & E F, ineom
C T Pyem pery. defin. fecondum
Hoonems. . - . e
PROPOS. 8. THEOR. &

! Refle AB,C D, fint pavallele , & ¢D ﬁt‘
re¥a ad planum E F : Dicoetiam A B re-
! Gam efieadplanum E'F .

Oniftru&io eft fimilis

C . fextz . hoc e} BG fi

perpendiculiris ad B D, &

zqualis CD,&c. Quoniam

) P\ (igi;u: circareGos C DB,

\ ®qualesDB >B G erit bais B C , 2qualis

‘GD, per 4. primi . & quiarurfus D C,D G,

funt zquales CB,BG, & C G, communis ;
erit per 8, primi C B G zqualis reQo CD
Atque ita G B, erit perpendicularis ad du

BD, B C; ideoque: per 4. ré@a ad plénum.
CBD,

~
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C B D. & quia in codem exiftit A B, erit re«

&2 B; perpendiculafisad B G; per defin.3..
Eft autem eadem AB, etiam re@aad BD ;.

ergo per 4.re&aelt ad planum G BD. hoc
eftad planum EF. _ ’

. PROTOS. 9 THEOR. 5.

Que cidem funs parallelectiam fi fint in
. dinerfis planis 5 fwnt nibilowinus paralle-
Cdeinter’fe. -

B Vando AB,C D, funt.

—= - paraliele eidem BF, &
F omnes in ecodem plano, iam
: propofitio eft demonfirata ad
€ X D0 primi. HicergoAB,EF,
fint in vno, & C D, E F, in alio plano : & GH,
G 1, fint perpendiculares ad E . eritque

per 4. BF re&a ad planum HG 1. & quia

A B, CD, funt cidem E F, parallelz ; erunt

PSR N AP - S S

k)
3

etiam A B, C D, ad idem planum reétz , per -

8. & per 6. paallele interfe. -

., PROPOS. .10, THEOR. 0.

Reste A By A C, concurrentes in A, fint fd—

* rallele re@ic D E, D F, concwrrentibus in
D : Dico angulos BAC,ED F, eﬂ'etqmi-
les s vel @quiualeve dwobusvellis.

I—N pﬁd&ﬁﬁura AB,AC, &DE,EF
fuve parallelz, & fimiliter pofice ; itemA

HyA G, font parallele cifdem D B,f EdF-;

I e

PR
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" fed mon. fimiliter pofit, quia A H, A G, funt
forfom ,& D E, DF deotfuam : Dico Invero-
 qiecafifangulosBAC, HAG:zqualesefic
¢ ,HanguloBDF. Quando AH, AG
‘ non funt fimilicer pofitz,erunt Gl
; tem protradz Gwiliter pofitz
B C quales fint A B s AC, quarum
illa fiar zqualis D E, & hzg 2qus-
lis D E ; ne@anturque reliquz li- .
“Fopex? ex quibusBE,'CF ;erun:
eidem A D parallelz, & zquales per 33. pus -
mi ; & ideo zquales & parallelz inter fe; &
quia ealdem coniungunt reGz B C,EF erunc

- etiam pereandem 33. B C, § F Zquales, -&
parallele . EBr quiaintriangilisBAC, BDF,
prater bafes B C, B F zqualia funt Jatera A
B, ACj lateribus D By DF yerk pér 8. primi
angulius B'A C, necnon HiA G, dqualis an-
m.ﬂOiEDFc oo ‘{r‘"'? . .
“g " p o In pofieriore fignfd rece

: a——’\ - AB, AH, fissi iterom paralle-
' p lz re@x DE; & AC,AG,pa-
B %— Mrallelz re@z DF, & quidem
»-\G - AB, D E pofic2 fune fimilited;

. at AC, D F diffnilicer; eft enin DF, deor~
fum; at AC furfum : item AG, D B; funt poi
itz fimiliter,fed AH eft 2ad dexeram pundi A}
& D E, ad finiftram pun&i D ; Dico_ in hoc
cafu tam dngulum BAC, quamHAG; tonfti-
tuere :mgu\losduobus reéiis 2quajes.cii DEE.
Produ®a enim C A, qua 1.6 ¢ft fimiliter po- -

~ ficacum D F, e etiam A G, fimiljcer ;
kY . ' idm
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ideo per demonftrara in prioribus calibus 21t
gulus BAG, eft zqualis.angulo E D F ; adje-
&oque communi BAC fiunt duo BAC,BAG
zqui)les duobus BAC, E D F,illi autem duo
func zquales duobus reiis, per 13. primi:
ergoetiam ifti duo funt equales ducb. re&is.
idemque demonftragur eodem modo de duo. -
busangulisED F,HAG. -
* PROPOQS, 11. PROBL. 1. :
A puntlo A in fublimi 5 ad planum B € 5
perpendicularem ducere. .
By g N plano BC,ducatur que-
| uis DB;:}P?; ex ,AA,%Q-_
. thiteatur pe iewlaris AF;
le™ X \. ) per11.primi;& G F H Geper-
- B | & Cpendiculgris ad candem D E in
- - plano B C, &in hic cadaralia
perpengicdaris ex A,newpe A 1: dico ipam
offe re@am ad .plaoum BC  Sit ‘enim KIL
parallela DE, ficur ergo DF,re@aeft ad pla-
num A FI, per 4. itaeritquoque KIL , per
8. hoc eft angulus A 1L, erit re@us. Eft au~
ten & A 1H,reBus . esgoper 4. Al, eftre-
&a sdplaoum BC, in quo exiftunt G Hy
Kliv a2 - o
. PROPOS. 12, PROBL. 2.

Ad daswm planum B €, & punile A perper=
_ dicubavem excitare. c
%;,:__:._" ,....., ) .

A

Al
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¢ F n X aliopuntoD, demic-

b} tator perpendicularis per
vy przcedentem nempe DE; &
: . B \ perE,A,ducatr HA; & in

plano DEA, ducaturper A,
| ipiDE, parallela A F : eritque AF, recta ad

BC,per 8.
PROPOS. 13. THEOR. 1.

Ex puno C,vna tantum linea eft Pperpend;-
cularis ad planum A B, ‘

ED 1 enim eflent duz CD,
. S CB;_effent parallel per
G 6. quod eft abfurdum, quia cg. -
B curruntin C..

X PROPOS. 14. THEOR. 1.
Eadem A B fit veflaadduoplanac D, ¢ E:
Dicoeadem planaceffe parallela,

Am ficoncwrrunt ; &

in communi fe&ione
F C, fumatur quoduis pun.
GumL, neGanturqué AL,
B L': Erunt in eriangulo A
BL,duo anguli LAB,LBA,
D E perdefin. 3. re@i, contra
17. primi. -

"PRO-
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PROPOS. 15. THEOR; 13.

In plamBC ,‘refte A By A Cy fint paralie-
_ le retisDE, DF sin alioplanoF E :
Dico ipfa plana efie pa-

vallela

‘EX A, ducatur in planum E
'E, perpendicularis A Gpet
11.& per G ducantur GH,G 1,
parallele D B, DF,quzper 9.
Lerunt quoque parallelz AB,AC:
| &ideo per 29. primi , anguli G
. AB, AGH erunt duobus re-
&is 2quales. & quia A GH re@us eft, erit
& GAB, rectus . immo & GAC,AG l,erunt
Geniliter rei; ideoque eademA G ericad
vtrumque planum reéta; 8 per przcedentem
BAC, B DF, erunt plana parallela,

" pPROPOS. 16. THEOR. 14.

Siduo plana pavallele AB,C D, fecentur
plano E E : communes febfiones EH »
AXc - GF,evumfara;ﬂzlg».

-

. plana, quod eft contra hypo-
theﬁm . :

R D

PRO-

g 1 enimconcurrerent . g. in.
1; concurrerent etiam ipla’

i
l

]
{
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 Liber Vndecimus . 169

PROPOS. 17. THEOR. 15.

§i duse Linee A By € D, fccentur planis pa-
vallelis EF,GH, I K,in L, MyN,; @&
0,P,Q ; fesabunsny fimiliter .

g G 1 0 F VngaurLQ, occur-
10 g" : vIrenéplanoGHinR,
| AL B aquoadM, & P, ducan-
: wr R M,R P; eritque pex
.. C\e \Q} D pracedegtemR M, parals -
o\ N, 1elaNQ, &R P parallela
3, P H- R LO; &ideo per 2. fexti
. vtLR,adR Q,itaeritcam LM ,ad MN,

(| quam ODP,adP Q, &e.
| 'PROPOS, 15 THEOR. 16,
"|  Sit AB,reffaad planum cD : Dico omni

plana per A B, dubfa effe veffa ad
, planum ¢cD.

i i E P Er AB, fit duum
Toeld : planum EF faciens
! G am C D, communem fe-
- \G . &ionem G BF, & I, fit
. v 122 parallela A-B, in plano A’
i BF:qua per:g. erit qunque re&a ad planum
1 CD ;& ica de omnibus alijs retisH L. ergo
Eer defin. 4. planum EF , refum eft ad
-CDb.e - 7 . -

!

H PRO-

-
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PROPOS. 19. THEOR. 17.

§i plana A B, € D, fint ve&a ad planum G
H ¢ evit quogne corundem communis [efie
EF ;s adidem planum reffa.

- Va enim educitur in_s
GA plano A B , perpendi-
- cularis ad DF, eaeft re@ta
\A B ad planim G H per defin. 4.
3 & fimilicer ea, qua educitut

D Hyjcular ter fuper B F, in pla-
no CD, eftreéta ad idem planum G H. Erw
goper 11. F E, F E {unt vna linea , hoceft,
communis fetio F E, eritad GH , reQa-

PROPOS, 20. THEOR. 18.

Angulus folidus A , consineatur tribus an-
gulisplanis B A C,c A D, DAB: Dico
quoflibes dnos effe veliquo marores.

Vando omnes tves

funt zquales , ma-

niteffta eft propoficia .

quando duo fune zqua-

’ B les , & tertius minor ; fi--

militer . quando vero BAC-eft maximus pro-

batur reliquos BAD, CAD efle ipfo maiores

hocmodo . Fiat BAE zqualisBAD ,& A B

- zqualis AD ; Bt du@a vecunque B EC jun-

gautur BD, CD, Eruatque BE, ED,
xqua.

ex eodem pun&o F,perpen-

|
|

|
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zqualesper 4.primi. Duo vl en D
B,D C, funtper 20, primiwa «*

B C; demptis ergo zqualibus BD, X £ ..
manebit CD, major CE , & anguits DAC,
erit maior CAE,per 24.primi,quia CA, 1D,
funt zquales CA., AE , & bafis CD , maiot
bafi CE. Quare DAC,DAB, fimul funt
maiores CAE, EAD ; hoceft, toto BAC.

PROPOS. 21, THE OR. 15.

Omnes anguli plani consinentes angulum fo-
- bidwm , fimul fumpti z funt minorcs qua~
suor reldis . :

. D S\Olidus A, contineatur pri-
o ‘mo tribus planis angnlis BA

C,CAD,DAB. Duftis ergo
: B C,CD,DBj; erunttres an~
B G guliflidiadpun&a B,C,D; &

.duoplanianguliABC, ABD, eruntper ’

pracedentem maiores ceftio C B D; & ita de
reliquis : jea ve fex anguli ABC,ABD,ACB,
ACD, ADB, ADC, fint maiores tribus CBD,
BDC, DCB, hoc eft, maioris duobus re&is.

Di&i autem fex anguli vba cum eribus adA,

Tunt zquales 6. re@is , per 32. primi . dem-
ptis ergo 6. illis qui funt maiores duobus rea
Qis, remanebunt ifti tres ad verticem A , mi-
nores quattorredtis . -

Secundo continearur folidus A quinque _,
angulis planis : eruntque omnes quinque in
pentagono B-CD E Fper 32. primi 6. re@is
- - H »  zqua- -
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05 onbs Joies, & 1o.angaliABC,
<\ ABEACB,ACD, ADC,

‘ ADE, &c. erunt fex rettis ma-

- monft: atione . Omnes aurem
: 10.vnacum §. angulisad A,
. ‘ funt ; 0. re@is zquales. fubla-
t&s ergo ro. illis qui funt matores fex retis,
remancbare 5. ad A, minores quatuor reis .
&itadealijs,” - - -+ - ¢ -

PROPOS. 33. THEOR. 33.

Planun A B, fit veltum ad planwm A C, & -

ex puni¥y E plani A B, in planum A C, ca-
dat pevpéndiculavis E G ¢ Dico E jefle ad
communen felFioném AD ., '
Bremmll In minvs, fitalia per-
’ T S petidicularis E L&1G,
" At yy Girperpendicularis ad A D,
- N\ g ideoque per 4. defin. reéta
o ad planum A B , & perpen-
dicularis ad EG, in triangulo igiir BG I
~erunt duo re@i E GLE 1 G 5 quod eft contra
‘7‘ P‘iml . . T .

.
o

P R O-

iores, ficut in precedenti de-

i
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me | ex fffdems Elementis depropta,qu-

‘Ji; ‘ vum demonflvationes , hoe-s 5 ey

y, | diwm Clawio relmqmt. ‘

e . .

.l EX X.

e A B Ropof' 117..-In quadratls

. diamecer & latus séic linee

y mtommenfurabnlcs . Hoc cit

" proportio diamesri. A C , ad

lawus A B, nulld ratione poteft
- D i €-exhiberd numcris, Nulla enim
«d ¢ datur eatundemn re@arim AC,
A B, menﬁm commums & :

lG) ) W Bx xl. ",‘ i
‘D’ o~ Dy T H
W L PROPGf
peti- vyl ’] 13.30¢
611t H i 5, X 31. S0=
wa | . , G' hda paral>
' s ’ “lelepipeda
sos . - =y _fuper-eidé,
- vel fuper ¢.
gualibus baﬁbus conﬁ:tun &i in eadem altil-
thding ;fior xquatia .. -
-zTabia Gme- parallekpsyzda AB »yCD- hi-
bentia communem bahm A C, & zquales als
titudines AE, AF. ~
. -] H 3 Irem
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© e lepipeda A B, HI, habentia

‘how'! es A C,G B,‘ﬁrzqualcs aleitudi-

nq‘sﬁli* I. RN

o Sy Propof;z Solida

parallelepipeda AB,

o CD, ﬁ;b cadem vél
zquah altitudine B E,

3~ c CF, inter fe funt vt

bafsAB adbatm DF.,
A D - Propof.33; Similiz fo-

Eﬁ lida parallélepigeds, v. g.
E‘ o ABC,DEF,in quxbus
' map!anzAB;BC CaA,

€ F . ia angulum folidum I,
func fimiliatribus planis DE; E%; F D, cire
ca angulum folidum H:, zqualcm iplil; fune
in triplicata ratione laterum homulogorum
> qualiafunt CI,FH. Hoceft firRioCI,
adF H, continuetur vique 3d quartum tere
minum, vt primus ad quartum ita erit paral-

leleplpedm ABC, ad parall;_lexnpedum .

DEF. '}

P

A e - Propq\f',G\A
A- : 'huql paralhkp fF-
n 5
Ei“ bafes & altmdmes rés
' F ciprocantar . Hoc eft
nhaﬁsAB; 3dbafim D E:; isaeft altitudo B
E, ad altitudiaem B C.. Ervn:e ;&f‘l‘ Ave A
-Bjad D8, kst EF ad BC, depipe-
4 funt p«';mlm "

._.._;‘l
LA e e

S 3 i Pro-
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2 x% parallesis.,.

. €1rCa A0GUL et ¢ e
D% 1 A, crialatera A4, B
P 2 F

C, A Y2, fireconti-

nué- proportionalia : & in paraiicicy. ¢ G
X , circa angulum F zqualemipli A, cmria
tria lateraE G,EH, ¥ I, fint zgua}m mer:',:n
proportionali AC, erunt pzr@l,lq;gylpe‘ci‘z’L £,
.G K, ®qualia-. ot )
; ._qua « Propof. 37. Si fuerit

vi re(taA ad B,iraCad
: @ D . fuerintque parallele-
- pipeda ‘A, B inter fe fi

A
milia; & parallelepipeda
@ C, D inter fefimihia,erit ~ -
T . quoque ve parallelepipe- .
dumA adB,icaCad D, & vics vesfa,

EX XII

Ropof. 1. Que ia cifeulis polygona fie.

[ milia, inter fe fint vi i diametris qua~
dratas . PR N

Propof. 2. Circuli inter fe funt ved diz-
metris quadrata.

Propof. 5. & 6. Eiufdem altitudinis Py-
ramides tam Triang lares, quim Polygonz :

-inter fe funt, ve bafes .

Propof. 8. Similes pyramides funtin tri- |
plicatarée laterum homologorum , vt dictum
‘eft Prop. 33. vadecimi de parallelepipedis .

R H 4 - Pro-

+
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5 7 “lvo dwodecimo.

<A eq :alum 1yrzm|du reciproa-

n'n.;&l.nera. ‘
8 ln,(.x o. Conus tertia pars eft Cylindri
Gutlem b afis, & aleieudinis. ’ !
Paopot. (1, Tam Coni, quim Cylindri
eiufdem alcitudinis, inter fe funt ve bafes. . !
. _ Propof. 12, Tam Coni, quim Cylindri ¢
fimiles, funt jneriplicatararione diametro,
M.
B s Tam Conorum quim Cyline
:m--} ™ol mu,:(ccoptocantur a]mudmes '

“5: .o;«{ 16 Sphzrz fomt intriplicataras - ‘
uone diametroram. k
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‘PRO POSITIONVM

‘ sax LIBRORVM
’ chtmrs

! chut habentur apud .
' Clamum‘ > ,wa};d,a

(w(I
PROP‘OS*IT[ONES
. . Lib#i Primi.
OREE Vper dinn re@a tince terming-

37 ta triangalom:. a:quxlzterum
- conftituere » -
Ad datum punSum dare
‘ R (v ¢ ] hncz zqualcm re&am
|- 1 dinkam podere. . . -
3. Duabus datis redtis lineis ngmhbus ,
1 desmaiore aqualens minori n&am lincam
detrahere .
- & -$i duo triangula duo latera. dnobbs ha-
- “tetibus 2qialia habeant; verumque veriq
% .que, habednt vero & mgulum‘ugulo z-
"-:qualem ‘fub 2qualibus. re@is lineis con=
tentum : Br bafim bafi aqualem habebuat;
« eritque triangulum eriangulo zquale, ac
boe xehqm angul{.reliquis: anguhs aquales
: R erunt
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178 Pegofitionum
"o 5 Yte¥que veriue, fub quibus zqus., -
ua lacera fubtenduncur ; . B
5 Iokelum erigngulorum ,-qui ad bafias.
fuat,agguli inter fe funt aquales : Ex pro-
du@is equalibus re@is lincis ,, qui fub bafi
funt, auguli jncer fe zquales erunt . .
6 g-ﬁriz’ngali duv anguli’ zquales inter fe
fuerint : Et fyb 2qualibus angulis fubten«
fa latera zqualiainter fe erune, B
7 Super eadem re&a linea,duabus eifdem
re€tis lineis aliz dux re@z linez zqua-
les, viraque yrrique, non conflituentur,ad
scusiud azoue alind pupGum, ad eafdem pare
- getgn whiamp: s rondginios Bufiy dixabas Shi-
tio du&is rediis lmgi}hab‘ep:es . .
8 Si duo triapgula’ duo latera habuerine
- duobus Jaceriblisytrumgue vifiqueszqua.
++ lia; habuerine yero & bafim hifi zqualem:
Angulum quoque Tup 2qualibus fe&is* li-
neis contentum angulo zqualem habee
bunt. . T - . o
9 Dawm angulum reQilinsuss bifafam
fetlf&«_’.‘ N A S r'(’ 1
10 » Datam refam linestn faitsm bifariam
fecare. e
11 Dawi re&alined., il . g«iﬂ’cadﬂtg »
- reftam lincam ad angulos.relos excitase .
13 - 'Soper datam re@amineam jofinitam, 4
“ dato pun&o), quodiin eanon eft, perpen=
dicularem re@am deducere’. - . . -
313 . Cum reta linea fuper-re@am confi
* lineam angulos facit : rAu_:._duqsrrtﬁs:Sa
ce 4 - au

See
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N aut duobus redis zquales effictecs, |
-1 14 -Siedaliquam re@am lineam , atque ad
G - eius pun@tum, duz re@z linez non ad eaf-
- dem partes du@z cos , qui funt deinceps,
4 [ rangulos duobusre&tis zquales feceriat : in
_direGum erunt inter {e ipfe reGz linez.
k| 15 Siduzrelzlinex femucuo fecuerint,
" .angolos ad verticem 2quales inter fecffi-
cient. . I,
| 16 Cuiufcunque trianguli-vno latere pro.
e du&o , externus angulus veroliber interao,
al & oppefito maier e, . S
» %7, Quinfounque srianguli duo aneuli . .-
e bus re&is funt minere 1, sie'c’, oo fum-
. Ptl . S . o
| 18 Onmis trianguli maius latos maiorem
e - angulum fubtendit. -,
o | - 19 Oumanis erianguli maior angulus maipri
" lateri fubtenditur. . . .
g | 20 Omnis erianguli duo laterareliquo funt
- .naiora, quomodocunque afflumpta.
qs | 21 Sifuper trianguli vno latere , ab extre-
L - mitatibps -duz re&a linex interius confti-
g, o tuez fuerine : he conflituee reliquis trian~
l - guli duobus lateribus minotes quidem_,

. ;;unt »> maiorem vero angulum contime~
o bumes o 0 )

ﬁ:a 33 Bxuibnsre&is lineis, qua fine eribus
gl datis re@is lineis zquales, triangulum_,

confticuere . Oportet autem duas reliqua

o efle maiores omnifariam famptas: quo-

ode|  Biam vnifcuivfque criaogyli duo latera
C H ¢ omai-
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caiinariam fumpta reliquo filnt maiora .

2} Ad‘dacam reftam lineam ydatumque in

ea punctum , dato angulo re@ilineo zqua-
“lem angulum re®ilineum conftituere .
24 Siduocriangnla duo laters. duobus k-
-+ teribus zqualid habuerint , vetumque viri-
- que, ‘atgulim vero angulo majorem fib
2q'rakbus feis lineis contentumy ; Et ba.
£:m bafi maiorem habebunt . o
2§ Siduodriangula duo latera duobus late-
~* ribus quatia habuerine ; -verumque veri-
" que , bafim vero bafi maiorem : Et angu-
* Tum fob 2qualibus re€is Yineis contehtuny
" “angulo maiorem habebunty. .- i
26 Si duo triangula duos angulos duobus
T angulis #4ualed babukrint; verumque veri-
que,vnumque latus vuii faceri zquale | fiue

* quod 2qualibis ddiaebrangulis . feu-quod -
vhi 2qualium angulorum- fubrenditur : Ec -

- peliqua Jatera retiquis latetibus zqualia ;
vtrumque vtrigte, & -reliquum angulum
. 'reliquo dangrlozqualem lisbebune .~ 7 -
37 .Siin dus re@as lineas re&a incidens
“+[ivea alternatifii angulos wquales linter: fe
‘- fecetit s Parallele eruneinter feille re€t
"“ﬁnez‘." L P ' :
28  Siinduas re&as lineasre&a incidens li~
* neaexterhvm angulum intemo, & oppofi=
- 10, & ad eafdemrparees , zqualem fecerit ,

aut internos , 8 id ealdem- partes duobus |

* . reftis zquates : Parallélz erunt inter fe ip-
v fereltx line®. o - - i
\ o 7 - - . . ‘39 In
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s 29 ‘In parallelasxectas lineas re@aiinc.ce.:s
e linea : Etalternatim a.gulos inter ferx-
' quales efficit ; & externum interno , & oo+

'TZ‘I'” /' cpolito;&ad eafdem parres zquakm, &in-
Sbmh' ternos, & ad eafdem partes',duobus re&xs
eVt ~equales faciv, :- t
b o 31:’ ‘Qux eidem re&z linex: pamﬂelae &
Edﬂ - inter fefunc paralleles. U

31 A dato pun@o, date refte linez paral-
st -lelam re&am lineam ducere .
i 32 ~'Cuiufcunque trianguli vno latere pro-
oot ¢ - duflo,-externus angulus duobus internis, &
o . oppofms eft equalis : Et trianguii tres ine

terni anguli duobus fuine reis zquales ,
ohus 33 Re&tzlinex quz zquales ,- & parallelas

e .. lineas ad partes eafdem coniungunt: Et i ip-

ue fz zquales, & parallela funt .

od 34 Parallelogrammorum fpatiorum @qua~

e I - lia funt.inter fe, que ex aduerfo & latera,&

‘;m' ) anouh : Arque illa bifaviaay fecae diameter.

el 35 Parailelogramrm fuper eadem bafi,& in
. eifdem parallelis conflitwta,, . inter fe fusic

s + equalia .

. fe 36 Parallelogramma fuper zqualxbus bafi-

;:&t i +ibus & in eifdem parzllells conflitaea, i inger
fe funt zqualia ,

sl 37 Triangula fuper eadem baf conﬁxtutz ’

jr - & ineifdé parallelis, inter fe funt ¢qualia .
PP:.“’ 38 Triangula fuper qualibus bafibus con.
el - fituea; &in eifdem parallehs, incer fe rum-,'
'r‘: ir zqualia, '

39 Tnzngula iémha ﬁxgcr cadem bafi, &
ad

3 ’
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182 Propofitionsum

ad cafdem parte: coatt.tuta in eifdemfune

parallelis. .
40 . Triangula zqualia fuper zqualibus ba-
Gbus y & ad eafdem partes conflitwea ; in
. eifdem funt parallelis, : :
41 Siparallelogrammum cum triangulo ea.

.: dem bafim habuerit ;' in eifdemque fuerit-

parallelis: Duplum erit parallelogrammum
ipfius tgiangvli. - - - - :

42 Dato triangulo 2quale parallelograma
mum cSltituere in dato angulo reQilineo .-

43 ~ In omni parallelogrammo , comples
menta eorum,, qua circa diametrum funt ,
parallelogrammor, inter fe funt zqualia’.

44 Ad daram re@am lineam, dato triangu-
lo 2quale parallelogrammum applicare, in
dato angulo re@ilineo. .

45 Ad datam re@am lincam, dato re&ili-
neo zquale parallelogrammum conflicue-
re,in dato angulo redilinéo.-- - -

46 . A datareRa linea quadratil deferibere s

47 In triangulis re@angulis, quadratum,
quod 4 latere reftym angulum fubeendente

_deferibitur, 2quale eft eis,qua i lateribus -

. ‘veftum angulum continentibus-defcribun-
tur , quadratis « B

48 - ‘Siquadratumy quod ab vno laterii trians

. guli deferibitur , 2quale fit eis, quae 4 relie

-quis trianguli Jateribas- defcribuntur, qua-

-dratis: Angulus comprehienfus fub reliquis
duobus sriangulilateribus, reuseft,. .
‘. . "PRO-

1 4
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PROPOGSITIONES
C- . LibriSecundi ... .

t O fuerint duz reQe linew, feceturque

ipfarum altera in quotcunque fegmen-
1,82 2 Re@angulum comprehet fum fub illis
_ Auabys rethis Lineis , 2quale eft eis, qua

P’- _fub infe&a, & quolibet fegmentorum comm-
i prehenduntur , re@angulis . ) .
; 2 - SireQalinea fe&a fic vicunque: Re&an-

gula, qua fub tota, & quolibet fegmentos
rrum_comprehenduntur, qualia fune ei,
‘ - :quod & tota fit , quadrato . .
3. SireQa linea fe&a fit vecinque: Re.
- Qangulom, b tora, & vno fegmentorom
. .comprehenfum, xquale eft & illi,quod fub
fegmentis comprehenditur; re&tangulo, &
¥ illiquod i preditto fegmento. defcribitur,
quadrato . i R
4 Sjyeftalinea fe@a fic vicunque: Qua-
.;dratum , quod d rora defkribitur, zquale
eft & illis, qua i fegmentis deferibuntur ,
.~qpadsatis , & ei, quod. bus fub fegmentis
- compyehenditur yreQangulo... 7, ..
'$ . Sire&alinea fecetur in 2qualia , & non
. mqualia = Re&angulum fub inzqualibus
fegmentis-totius comprehenfum , vna cum
adrata, quod ab intermedia fe&ionum ,
zquale eft ¢ , quod A dimidia defcribitur ,
. t‘.!!“dﬂ.“’g:.. R R S :
“ ‘“i ‘ Si
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184 Propofitionsm .

6 Sire&a linea bifariany fecetvr;& illire-

- @a quadam ligeain reQumadijciafuriReri
Qangulum cemprehenfum fub tota cum
adie@a, & adieta, vna cam quadrato i di-
midia zquale eft quadrato ilinea, que

* turh ex dithidia y tum ex adiect? componid

-“tur, tanquai ab vnd, deferipro 7" T T -

‘7 Sire&alined fecerur vecunque) Quéd

* atota qubdque’ ab vno fegmentoruin,vera.

* que fimul quadrata,, zqualia -fant & illi,
quod bis fub tora , & dito feginento com-

- prehenditur, reGangulo , & illi , quod 4
reliquo fegmento fir, quadrato:. > - -

8. “Srre@s Hneafecétur vecuriqiey Redi-
gulum quater comprelienfum fub tota |, *&

“ V0o fegmiéntorim, cum o, quod d reliquo

- fegmiento fir, quadrato,zqirale ¢t €i,quod,

- 4 tota; & di&o fegrheénto, tanquam ab vna

~linea-defcribicut, quadrato -

-9+ Si re@alinea fecetur in zqua!i;', & non
zqualia : Quadrata, quzab inzqualibus
totius fegmentis fiunt , fimul duplitia funt

& eius, quod i dimidia, & eius quod &b ‘m-
= termiedia fe@ionum fit , quadraei’. -

10 -*Siréa lineafecetur bifaristh | adijdias
eur autem" éi in reGuin quapidm i -1!-

Tnea: Qodcota ciim aditinéta, & quod

* ab aditndta, veraque fimul quadrata;duplis

" ¢ia fune & eius , ‘quod & dimidia ;'& eius,

. - quod & compofita ex dimidia & adi:n@a,

tanquam ab vna, defcripaim fir, quadrdti,

11 Datam re@am lined fecare, v¢ coniptea
o henfum
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~. henfum fubtota ,, & altero fegmentoinm
re@angulum, zquale fi-ei, quqd arelique
‘fegmento i, quadrato. oot
12 Inamblygonijs eriangulis, quadracum ,
- quodifit i latere angulum ebtufum fubren-
3ente, maius eft quadracis, qua fiuncd la. -

. teribus obtufism angulum, comprehenden-
tibus, reGtangulo bis comprehenfo & ab
vno laterum , qua fune circa obeufum an-
gulum,in quod, cum protra&um fueric,ca-
. dit perpendicularis, &'ah aflumpea exéerins’
linea fub perpendiculari prope. inguium

obufum .. 7 I 0
13 Inoxygonijs triangulis,quadratum 2 12-
tere angulum acutum fubtendenté ; dhinus
eft quadratis, quz fune 4 lateribus acutum

-~ angulum comprehendentibus , reftangulo
bis comprehen(o & abvno lateivm, qua

- funt circa acutum aogulum , in quod per-
pendicularis cadit ,-& ab affumpta inrerius
linea fub perpendscutari prope acutum an-

¢ gulu‘m_._. . A 3 o}
14 -: Dato re&ilineo zquale quadtatum ¢one
‘Lﬁimerp_..“' L S

PROPOSITIONES
Lot LibriTergges
K] Ati cireuli th rep ire s |
s D $i inlcfrl:l:lfe;‘)te';iph‘::il:té:-!l;aj quali-

- 'bg; gun&a accepta fuerine: Reta: linea, -
R quz
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186 Propofitionum’

quz ad ipfa puncta adiungiur, intra circu-
Jum cadet.

3 Siincirculo re&a quadam linea per €.’

erum exeenf(2 , quandam non per centrum
-extenfam bifariam fecer : Et ad angulos
re&os ipfam fecabic. Ec fi ad angulos re-
&os eam fecer,bifarii quoque eam fecabit.
4 S$iin circulo duz refte linex fefe mutuo
fecent non per centrum extenfz : Sefe mu-
tuo bifariam non fecabunt. .
s Siduocirculi fefe mutuo fecent, non.
erit illorum idem centrum .
6 $i duocirculi fefe mutuo interius tan-
gant, eorum non erit idem centrum. .
7 Si in diametro circuli quodpiam fuma«

-gue pundum,quod circuli centrum non fie, -

ab eoque pun&o ih circulum quedam re«

G linex cadane : Maxima quidem erit ea,

.- in qua centrum;minima vero reliquaalia«

rum vero propinquior illi, qua per cen«

trum ducitur, remotiore femper maior eft:

Puz autem folum re&a linez 2quales ab

eodem pundto in cireulum cadunt,ad verafs
que partes minimz, vel maxime. ..

8  Siextracirculum fumatur pundtil quod.

piam , ab eaque pun&to ad circulum dedus

cantur reétz quedam lineg, quarum vna

quidem per céntrbm protendatur , relique

_verovt libet : In cauam peripheriam cadé-

tium reGtarum linearvm maxima quidem

eft illa, qua per centrum ducicut; dliarum

adtem propinquier €i, - que per-centrum
- tranfic ,

[ S
b
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tranfit, remotiore femper maior &ft : o
conitexam vero petipheriam cadétium re-
tarum linearum minima quidem eft illa,
quz inter pun@um.& diametrem interpo-
nitur 3 aliarum autem e, quz propinquior

. eft minima , remotiore femper minor ¢it:
Duz autem tantum reQz linex xquales
ab eo punéto in-ipfum circulum cadunt, ad
veralque partes minima, vel maximz .

9 Siin circulo acceptum fuerit purnQum
aliquod, & ab eo pupéto ad airculum cadic
plures, quam due, re@z linez zquales:
Acceptum pun&ii centrii eft ipfius cireuli

10 Circelus circulum in pluribus, quam,

.-duobus pun&s non fecar . »

- ¥3 Siduocirculi fefe intus contingant , at-

que accepta fuerint corum centra : Ad eo-
rum centra adiun&a re&a linea , & produ-
12 , incontaun: circulorum cadet .
12 Sidvocirculi fefe. exterins contingart ,
lineare@a, qua ad centra eorum sdiungie
" tur per conta&un tianGhie .
13.;. Cireulus circulum ron cangit in plurie
«:ibus punélis , quimwno, fiuc intus, f.e
extra tangat .

k4 Incircilo zqualesre@z linea zquali-

ter diftant 4 centro : & queg equaliter di-
flant & centro, zquales funt inter fe .

15" In cirenlo maxima quidem linea eft dia-

‘meter; aliarum aurem propinquior centro,

remotiore femper maior .- .
16 Qua ab extremitare diametri cuivlque
o circuli

N,
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- 188 . Propofiti onum
c_nrcu!.fad angulos re&os ducitur, extra ip.
fum circulum cadet s & in locum incer ip-
fam re@am lineam & peripheriam copre~
henfum, altera re@a hinea non cader : Et
femicirculi quidem angulus,quouis angulo
aeuto re@ilineo maior efd; reliquus aucem
minor. -

17 A davo punfto;re@am lineam ducere ,
quz datum tangar circulum,  °

18  Si circulum rangac re@a quepiam lines,
a._centro autem ad contalum adiungasur
refta quedi linea : quzadiun&a fuerit,ad

- ipfam contingentem perpendicularis erit.

19 Sicirculum vetigerit reta quapiam li~

nea, i conta&u antem redia linea ad angu-
- los reStos ipfi tangenti excitetur : In exci<
tata erjt centrum circuli,

%o Iacirculo, angulus ad centtum duplex
eft anguli, ad peripheriam , cum fuerit ea~
dem peripheria bafisangulorum . :

31 Incirculo,qui in.eodem fegmento funt, -
anguli func inter fe wquales. .. . -7

22  Quadrilaterorum:in cireulis.defcripto.

< rum anguli , qui ex aduerfo, duobussedtis
funt zquales. S v

23 Super cademire@i livea, duo fegment2
circulorum fimilia, & inzqualia, non con-
fituencur ad eafdem partes. - -

34 - Super gqualibus re&is lineis,fimilia cir-

. culerum fegmenta fime frrcer f& @qualias
25 Circvli fegmento dato , - defetibere cir«
- culum, cujuselfogmencum s i L.
L 5 In .

'
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26 +In zqualibus circuhs , zquales ahg..:
:zqualibus peripherijs infiftunt,fiue ad cen-
tra, fiue ad peripherias confticuck infiftant.
17 In zqualibue circulis, an, uh,.gux zqui-
libus peripheriys infiftunt , {unt inter fe z-
. quales, fiue ad centra, fiue ad peripherias
conflicuti infiftane . :
28 Inzqualibus circulis , 2quales re&z li-
-nez gquales peripherias auferunt,maiorem
quidem maiori, minorem autem minori .
29 Inzqualibuscirculis ; 2quales periphe-
rizs, zquales re&= linez fi:brendunt .
30 Datam peripheriam bifariam fecare .
31 In circulo angulus, qui in femicirculo,
re@us eft : qui aurem in maiore ftg r-ento,
. minor re&o : qui'vero in minore fegméto,
maior e@ re&o. Eviinfuper argulus maioris
~ fegmenti,re@o quidem maior eft : mi-oris
- autem fegmenti angulus,, minor eftre@o .
32 Sicirculum tetigerivaliqua re@a linea, i
conta&tu autem producatur quedam re@a
linea circulum fecans : Anguli,quos ad ¢3.
tingentem facit,2quales fung ijs,qui in al.
- ternis circuli fEgmentis confiltunt, angulis,
33 Super data reta linea defcribere fep-
meritum circuli ,- quod capidt angulum -
* qualem dato angulo re@ilineo .

' 34 A dato circulo fegmentnm abfeindere

zapiens angulum xqualem dato a:.gulo re.

“&ilineo s ‘ '

35 Siincirculo duz re@e linex fofe mutio

fecucrine, re@angulum comprehenfum fub
fegthen~
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* Teprentis vnius, zqualis erit ei, quod fub |
Afegmentis alterius comprehenditur 4 re- ’
Qangule ) " .

36 Siextra circulum fumatur pun&um ali-
quod,2b eoque in circulum cadant duz re-
&z linez . quarum altera quidem cicculum
fecet , altera vero tangat: Quod fub tora |

. fecante, & exterius incer pun&tum, & con-

. uexam peripheriam aflumpta comprehen- -
_ ditur reGangulum, zqualeeritei, quod i j

.. tangente defgribicur, quadfaro. - - -

37 Siextra circulum® fumatur punGum ali-
quod, ibeoque pundto in circulum cadant |
duzre@zlinez, quarumalceracirculum

. fecet,aleera jn eum. incidar, e autem,quod -

* .. fub tora fecante , & exterius inter pun&um

.. & conuexam peripheriam affumpta, com-

.. prehenditur re&angulum, 2quale ei, guo’d -
ab incidente deferibitor quadrato; Incidens

. -ipfacirculumeanget.

PROPOSITIONES
Libri Quarti ..

i Y N datocirculo re&am lineam accom- °
| modare zqualem datz re@z linca,que® |-
", circuli diametro non ficmaior. - .
2 Indato circulo triangulum ‘defcribere
dato triangulo zquiangulym .
Circa datum circulum t_;i_angulum de-
__ " fribere daco triangulo zquiangulum. |

- 4 In
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& " ¢ Indarotriangulo circolum inferibere, -
® ¢ Circa datum triangulum circulom da-
.- Kriberas. o
. g Indato cifculo quadratum ‘defcribere o
7! 4 -Circa datum circulum quadracum de-
ey feribere o S
®, .§ .Indatoquadrato circulam deferibere.
@i ¢ Circa datum quadracum circulum dea
¥ " ‘fCl’ibqu * : . ' :
1> Ifofceles triangulum confticvere , quod
¥ . habeat vtrumque eorum ,qui ad bafim fune

e angulorum; duplum reliqui.
! g1 In-daco citcalo pentagonuni aquilate~
¥ ) rum & equiangulum infcribere .

12 Circa datum cifcudum pentagondi ¢qui-
W lacerum, & zquiangalum defcribere
™ 33. Id dato peatagono zquil3tero,& zquie
od [ 3nngulo circuluma%afcribcre s !
) 14 Circa darum pentagoram ¢quilaterum,
c -& zqniangulum cireulum delcribére .
<1 15 Indato circulo hexagonum ,'& equils.
terum , & zquiangulum inferibere .
i 16: In-dito circulo quintidecagonum, &
“' . zquilaterum, & zqmangulum defcribere . .

\PROPOSITIONES
& Libri Quintii: o

= B ;o
1 S I fint quotciique magaitudines quot-
& cunque magnitudinum 2qualium ny-
mero,fingulz fingularum,zquemuleiplicess
3 quam

v~

__
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152 Treadjitionum
- quam muitiplex . f vnius vna:magnitedo
tam multiplices eront,& omnes omnium ,
2 Si prima fecunde zque fueric mylei-
plex , atque tercia quarta ; fuerit autem'&
‘quinta fecund2 2quemultiplex, atque fex-
ta quartz ¢ Erit & comyofita prima cum
quinta, fecunda 2quemulriplex,atque ter-
. tla<um fexta, quarte . BT
3 Sifitprima fecunde zquemultiplex, at- -
que tertia-quanta; fumantir autem zques
. multiplices prima, & tertiz : Erir & ex
@quo fumptarum veraque vtrinfque 2que-
.. mwleiplex, altera quidem fecunda , altera
aucem quagre . . -
-4 St prunmad (ecandam eandem habueric
rationem , & tertiy ad quartem : Etiam
~ .. z2quemultiplices primz & tertie,ad zque-
multiplices {ecundg & quaita iuxta quam-
_ uis- multiplicationem ,  eandem habebune
" ragionem, fi prout inter fe refpondent, ita
‘. fumptz fuegine. - | . :
5 Simaghitudo mdgnitudinis xque fueric
" .- muldplex, atque ablataablatz :Eciamre.
. -Jiqua: relicuz ita: muliplex erit, v¢ tota
S EOLIUE . e o d- R
1y 6 Stdua magnitedines duarum magnitn-
< diduch ﬁal}f z_’gucmmulti_plices , & d_e?rnl&z
quedam fiat carundem. 2quemultiplices .
Et relique eifdem avt zquales funt , aut
~aeque iplarum multiplices. N
¢ - Aequales ad eandem , eandem habent
: rationemit Et eadem ad aéqualcs.8 I
P . n-
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3 Inzqualiunt mazoitudioum maior ad
‘eandem , maiorem rationem habet , quam
munor : Et eadem ad minorem , maiorem
rationem habec, quim ad ma:orem .
- 9 Quxadeandem, eandem habent ratio-

- pem, zquales funt inter fe : Etad quas ea-

- dem eandem habet rationem , ¢z quogue
funt inter fe zquales. .

10 Ad eandem magnitudinem rationem_»
habencium ; qua maiorem rationem hs-
ber, illa masor eft ; Ad quam autem eadem
maiorem racionem habet , ille minor eft .

11 Queeidem funtcxdemrariones,, & ine
‘ter fe funt ezdem. - . o

13 Si fint magnicudines quotcunque pro-
portionales : quemadmodum fe habuerit
"vna antece dentium ad vaam confequentiis,
ita fe habebunt omnes antecedentes ad
omnes confequentes . .

13 Siprima ad fecundam, eandem habues
rit rationem, quam tertia ad quartam ; ter-

' tia vero .ad quartam , - maiorem rationem

| _habuerit, quim quinta ad fextam . Prima

| quoquead fecundam maiorem tationem
. habebit ;quim quinta ad fextam, _ .

14 $iprima ad fecundam €andem habueric

rationem quim cterciaad quartam; prima

! vero, qiam certis, maior fuerit; Eric &

j + - fecundamajor, quim quarta . Quod i pri«

ma fuerie zqualis testiz , eric & fecunda

~qualis quartz : Si vero minor , & mi-

wor erit, :

' I 15 Par-

e S
ERP R
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1§ -Partescum paricer mulciplicibus in ca-
dew funt ratione, G pront fibi mutuo. ref-
pondent, nnﬁlmantur R

16 §i quatwor magmmdmes propomona-
~les fuerine 3 Et vxcx[ﬁm pmpnmona!es

- erunt oo

17 $i compofice mngmebdn nes' propomo- :
nales fuerint,ha quogue dlulfz ptopomo--

+ maleserunt, v

18 Sidiuifze magnitudines fit propomo-

> nales ;. he quoque compoﬁczr proportio-
maleserunt., -

19 Si quemadmodum totum ad totum, ita
ablatum fe habuerit ad ablatum : E¢ reli-
‘quvm:ad rehquum vnowm adtotum ,
* fe habebit .-

2> Si ﬁnttrem:gmsndmes s & aliz xpf s

- xquales numero , quee bioz , & ineadem

ratione ﬁxmantur 3 €x EquUO sutem ptlma»

- qisam gerriz, major fuerit ;. Erit & quarta
- .quam fma, maior .- Quod fi prima terti®
{uent 2qualisgerie & quastz zqualis fext:
- Sin illa minor, hzec quoque migor eait -

2t Sifinttres wagnitudines , & aliz. ipfis
2quales numero ; que binz , & in cadem

. -ratione:fumantur, fueritque perturbata ea-

- TOm proportio § ex zquoautem‘pﬂma.a ’
" quaf tertia tnaior fuerit; Eric & quarta,

quam fexta, maior . Quod & prima tertix

- fuerit zqualis,eait & quarta zqualis fexce:
- fin illa minor, hzc guague minor eric .

23 Sl ﬁnt guou:unquc magmtudmes,&rallz
iphs

’
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. Elenchus .~ 195
ipfis zquales numero’, quz binz in eadear
ratione fumancur : Et ex ®qualitate in ¢a-
denmy ratione erunt . - < SR

23 . Si fine tres magnitudines ;, alizque ipfis

.. zquales numero, quax bink ineadem ra-
tione fumantur, fueric autem: perturbaca

- eacum.proportio : Eriam.ex zqualitate in
¢adem rationeerunt. . .. ..

24  Siprima ad fecundam,eandent habueric
rationem , quam tertia ad quartam ; ha-
buerit autem & quinta ad fecundam ean-
demrationem. s quam fexta ad quarcim ¢

: Ettam compofira prima cum quinta, ad fe-

* cundam, eandem habebit rationem ;qram

+" tertia cum fextay ad quartam . o

35 - 8i quatuor magnitudines proportionales

+¢ fuerint : Maxima & minima'veliquis dua~

‘bus maiores erunt .
26 $iprima ad fecundam habterit maiotem
proportionem , quam tertia.ad quarcam :
'habebit «conuertendo fcunda ad primam
- minorenyproporvionem ;. quim quarta: ad
tertiam. TR
27 - Siprimz ad fecundam: habueric majo-
.. e proportienem, ‘«quam. tertia. ad quar-
--¢am: Habebit quoque:viciffim. prima;ad
_ tertiam maiorem proportionem ; gudshfe-
cund2ad quartam . - .
28: Si prima ad fecundam: habuerit majo-
rem proportionem., quim fertia ad.quar- -
- tam . "Habebit quoqpe compofka prima
cum fecunda, ad fecundam ,.maiorem pro-
2 portio-

’
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Y96  Propofitionum
portionem , quam compofita sertia cum_,
quart2, ad quartam .
29 $i compofita prima cum fecunda 2d fe-
cundame maiorem habuerit proportionem,

- quim compofita tertia cum quarta, ad
quartam : Habebit quoque dinidendo pri-
ma ad fecundam, siziocem proportionem,
qudm tertia ad quartam,

30 Sicompofita prima cum-fecunda ad fe-
cundam habuerit maiorém proportionem,
quim compofita tertia «ii quarta ad quar-
tam: Habebit per conuerfionem rationis ,
prima cii fecm/)g:rad primam, mincré pro-

portioné,quim tertia cum quarta ad ertid,
3t Sifint eres magnitudines, & alia iphs
zquales pumero, . fitque maior proportio

prima priorum 'ad fecundam, quam pri
pofteriorum ad fecundam: Item fecundz
priorum ad tertiam maior , quim fecunde
pofterioruny ad rertiam : Erit ‘quoque ex
* Zqualitate, maior proportio prima prio=
-rum ad tertiam , quim prima pofteriorum

© adtertiam. o

33 Sthattres magnitudines, & aliz ipfis

- -aqueles numero, fitqne major proportio

: pritma prioruayad fecundam, quim fecan-

- da'pofteriorwm ad certiam ; Etem fecundz
priorum ad tertizm maior , quim primse

: pofterirunyad fecundam : Erit quoque ex

- :zqualitate; major proportio primx prio-

" ‘yum ad terciam , quim primz pofteriorum

Sy AN 33 St
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33 Sifuerit maior proportio-totius ad ro-
tum, quim ablati ad ablacum : Erie & re-.
liqui ad reliquum maior proporuo » quim
totius ad totum .
q 34 Si finr quotcunque magnitudines , &
- aliz ipfis. zquales numero,, firque maior
" . proportio primz priorum ad primam po-
' flertorum, quam [ecundz ad fecundam ; &
i hzc maior, quim certiz ad tertiam, & fic
- - deinceps ;: Habebusnt omnes priores fimul
ad ommes pofteriotes fimui, maiorem pro-
portionem , quim omnes priores , relicta
prima, ad omnes pofteriores, relifa quo-
* que prima; minoram autem , quim primd
priorum ad primam pofteriorum, maiorem
- deniqué etiam , quim vltuna pnorum ad
vlnmam pofteriorum .

- PROPOSITIONES‘
| Libri Sext:i.

1 Tmangu!a & parallelogramma ,
um eadem fuerit almndo.lta f?l,n-
- bentinter fe , vt bafes . :
2 $i ad voum erianguli larus paralleladu-
- &a fuerit re@a quazdam linea: hac pro-
. portianaliter fecabit ipfius erianguli latera,
.- Bs fi crianguli latera proportionaliver fe&fa
fuerint ; quz ad feliones adiunda fuerie
§ re@alinea, erit ad reliquum m&uman-
SR guhlaupmﬂeh
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198 * Propofitionum
© 3 Si trianguli angulys bifariam fe@us fir,
fecans autem angulum reta {inea {ecueric
‘&bafin : Bafis fegmenta eandem habebune
rationem quim reliqua ipfius erianguli la.
tera. Etfibafisfegmenta eandem habeit
- rationem,quam reliqua ipfius trizngulk la-
---tera : Re@a linea, que 2 verrice ad feio-
" nemproducitur, bifariam fecar wrianguli
- jphusangulums oo oo T
: 4 Aequiangulorum triangulorum peopor-
_ tionalia funt latera, quz civcum.2quales
- angulos, & homeloga funt latera, qua
2qualibus angulis fubtenduntur .-~
5 Si duo triangula larera proporrionalia
- habeant : 2quiangula ereme ﬁizf%ula, &
aquales habebunt eos ampolos, fisb quibus
homologa latera fubeenduntur i 5 +o.i¢
6---Si duo triangula vaunr-angslum-yni . ane
; fuloaqualem » §& gircant zqdalEy asgulos
" lateraproportionalia habucrint : ®quidn-
ulz eruns m'zniulz, ‘2quale(que habe-
unt angulos , fub quibus homologa late-
- rafubtendoneur. o0 (Ve
7 -:8i duo triangula voum angalom vni an-
ulo zqualem , circum -autenralios angu-
- los latera proportionalia liabeant;reliquo~
rum vero fimal verumque aut niinorem,auc ¢
.- non mMijiforéem reto : Aeqhiangulz erunt |
- uiangula ,; & zquales habebunt eos angu= -
los, cireum quos proportiorialia funt la-
Cteras,s ' 5 - T '
* §  $iin triangulo re&angule zbdngulan re~ :
S R - CI

’
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&o. in bafin perpendiculasis du@afie:Que
_ -ad perpendicularem triangula- um o
triangulo y tum ipfa intee fe fimilia funt .
9 A datareQa linea imperatam parcent
- cgufere . et T oot
10° ‘Davim relam lineam mfe@amfimiliter
o~ fevate; v data alterayefia fodla fuerit .
y1 >Duabusdatis réQis lideis , tesriam pro=
portionalenvadimuenire < - . . s
! 12 Tribus datis'refis lines , quartam pro-
porticndlem inuenire , R
53+ Duabus datis re&is lineis, mediam pro-
portionalem adinuenire .
14 Adqualintn , & vnum vni 2qualem ha-
bentium angulum’, parallelogrammorum,
- Lyeciproca fuhtlatera’, quz circum zquales
s -dngulos . Et quorum .parallelogrammorii
< ¢ vnum angulum’ voi angulo: zqualem ha-
1. bentium reciproca funt latora,quae circum
aquales angulos , illa funt-zqualia. '
<15  Acqualium, 8wvnum vni zqualem ha-
bentium angulum, rriangulorum, recipro-
+ cafune lacers, qua circum zquales angu~
los . Et quorum triangulbruitn: voum - an-
gulum vnr angulo @qualem habentinmre-
-1 ciproca [funt latera 5 .qua{gircuni: squiles
-. angulos illa fune equalia,.. » oo
-x6 ~Si'quainer re&tz litiex propartionales
=+ fuerint-s quod fub extresnis compyehendi~
tur re&angulum , 2quale eft ¢i , -quod: fub
_ medi)s comprehenditur, reQangulo. Etfi
- fub exmremis compprebenfum reangulum

aquale




200 Propefitionum
equale fuerit ei, quod fub wedijs conti-
netur reftangulo : ille quatuor teie lineg
proporrionales erunt . :

18 Sitres re@a linex fint proportianales :
quod fub excremis compreﬁeudimt-te&an-
gulum, 2quale eft ¢i,quod & media deferi-
bin;lg, padrato . Br fi fub xektremism;
:prehenfum re@angulii e fitei, quo
a media defcribitt:xgrn,] q:gmdrato : dlle tres

- re&= linex proportionales eruae. . -

18 A dara realines daro reQilineo, fimi

+ le fimiliverque pofitum re&ilineum defiri-
bere . )

19 Similia triangu'h inter fe fime indupli-

cata ratione laterum homologorum .

20 Similiz polygona in hmilid triangula-die-

viduntur, & numero zqualia,& homologa
totis :.Et polygona duplicatam habent eam
_imter fe rationem , quam latus homolegum
ad homologum latus . . -
31 Quzeidem reQilineo fis Smilia; &
irzorfe funt imilia. .
43 Si quatuor reftz linez proporrionales
s fuerigr :- Et ab eis reétilinea 6milia ﬁmlé-
" serque deferipta, proportionalia erunt . it
- £ 4 re&is tineis fimilia fmiliterque deferi-
pta re@ilinea , proportionalia fuerine 5.ip-
* £ etiam refte linez proportionales erumfé
23 Aeguiangula parallelogramma incer
3ratimem Igieut eam, que ex lareribus

componitur . . .
24 houqipcdldogm, qvii:'_fﬂ

[ SR
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diametrum funes parallclogramma & conn,&
_inter fe font fimilia.

25 Dato re&ilineo fimile fimiliterque po-
fitum , & alteri dato.zquale idem confli-
tuerg;. ]“- ‘ el '

6 Si i parallelogrammo parallelogram-

* mum abll;tum 6:% fimile toti, & fimilirer
poficum , communem cum ¢o habens an~

_gulum : hoc circum eandem cum toto dia-
metrum confiftic .

27 Omnium parallelogrammorum fecvn-

" dum eandem re&am lineam appliczrorum,

deficientiumque fguris parallelogrammis

fimilibus Gmiliterque pofiiis ei, quod &

dimidia defceibieur: maximum id eft,quod

ad dimidiam applicatur, parallclogram-

mum Gmile exifiens defeQui. S

28 Addaram lineam re@am dato re&ili-
neo zquale parallelogrammum applicare
deficiens figura parallelogramma, qua fi-
milis fic alteri parallelogramo dato . Opers
tet autem datwm reQilineum , cvi zquale
applicandum eft , non maius efle eo , quod
ad dimidiam applicatur, cum fimiles fuee
rint defe@us & eius, quod ad dimidiam
applicatur, & eius, cvi fimile deefle debee .

29 Addacainre@am linean, datore&ili-

~neg xquale parallel mum applicare
excedens figora paralle! ogramma , qua fi-
milis fit parallelogrammo aleeri daco .

20 Propofitam re&am lineam terminatam ,
extrema ac media ratione fecare .

- 31 In
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202 Propofisionum Elenchus.
31 In re@angulistriangulis , figura quauis
. alatere reGum angulum fubtendente de-
fcripta, aqualis-eft figuris ; qua prioriilli
. fimiles, & fmiliter. pofitz a lateribusre-
&um angulum continentibus defcribuntur,
32 Si dtio.criangula; qu# duo latera duobus
lateribus proportionalia habeant, fecun-
- - dum’vnuim angulum compofica fuerior , ita A
vt homologa ‘eorum latera firit etiampa-
rallela : tum reliqua illorsm triangulorum
latera in reGam lineam collocaza repe~
rientur. - T
53 In aqualibus: circulis ;. anguli eandem
“habent.rationem cum péripherijs , quibus
- infiftunt, fiue ad centra;,. fiue ad periphe-
~gias cosfituti jnfiftants Jafaper. vero & -
- fe@ores , quippe qui ad centra confiftunt .

,“. »
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