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PRÆ’FATIO.’

0 S T tut nova Geametriæ Elementa, non
in: pria’em in lacent conflit, efl fàrtaflèv

and miretarT ra Matlzemamm’, annafa
in, C43 (ut qui afdam videntar) obfoleta

Euclidis 91:an è prela denao redire : frafertim
mm non panna in illi: vitia texiflè [î i vififînt,
qui Geometriam Elementarem nova aaa’am me-
tboala excolenrlam proponant. ,Hi cairn L nazi Pili-
Io [017M Euclidis Definitionexparam paginais, de-
monflratione: vix evia’enter, res 0mm; male or-
dine dtflqfîtaæs, aliafqae mendia innamerat, fier

. omnem antzqaitatem ad faa 14qu tempera laten-
tet, je inveniflè jaffant.

At tantarum viroram pace, audafier affin, Ea-
clia’em ab ü: immerito refrebenfam eflè, ejafque
Definitinne: diflinfla: 55 c au", è priori: Câfîmpli-
abribus principii: petita: eflè, C5 conceptiba: no-
jlri: jardinier; demonfiratione: Elegante: parfili-
ma: Ü concinnas; ratiocinana’i vint arise ,evz’a’zn-

tem 65 nervafam, atfacile indacar credere abjurai-
tatem zfiam à fadé: illi: tutie: infimulatam, con-
fiai: patin: 8 perplexi: coran: ideir, quant deman-
flrationibtu ipfi: imputana’am eflë. Et utranque
nannalli quarantur de "tala reram dijpojz’tiane, (â
irrigua araine, 11mn tenet Euclidex; aliam tamen
metboa’am mang idoneamfië difientibzufùciliorem

inter amnia hoc geint: foripta invenia nullam. .

a z Non
42.7502
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W- fifi .
Non meum a]? bio lori bypercritioù Horum cap-

tiunoulùfi’giflatim refonder: : jèd in boit Elementù

vol mediooriter onfato,flatim patebit, Calamnia.
tore: borjuam potin: ofcitantiam monflrare, quant j
113M! in nojiro autbore lapfu: arguera; imo ne bac
quidam dione vereor, quad vioc, 65 ne vioc quidam
imam, aut aluminé toi novir’flflematibuc inve-
niri potofl, in quibu: plan: non funt lober, imo
flâne: paralogifnii; "quant in Euclide": vol fin-
gare ponterunt. ’ r ”

’Poflr rot" infélioerin Gemetrid refirmann’zî oo-

mm, quidam non infimi GèometrærElementa de
nova confiner: non aufi, Euolidem omnibus
.aliù Elemoniorum - Soriptoribu: merito [volute-
runt, ci ne edendo un; cuiras. impenderunt; bi ta-
meu i [17 nefiio’squi a; opiriionibu: duüi, alita pro-
"pfitiomrprorfua omitturtt, aliarumque demonjira-
nous: inpo in: mutant. Inter Mo: eminentTaoque-
tu: C9 De olibzllex, quorum unique malo quodamfizto
contigiï; ut déganta! quafdem 65’ in Elementir opti-
ma jure pânènù’cpropofitione: quajî ineptao C6 inu-

tile: rejetèrint, qualerfunt proptfitione: 2 7,2 8,2 9.
Iibrijèocti’,"oum aliû nonnulli: quarum u fa: firtaflê

i110: laæbat. Infuper quandoounque ipfac Euclide?
demonflrationo: defi’tunt’, .multum in argumentan-

do peccant, En conririnitatè V eterum rendant.
In libro quinto ’a’emonflrationej- Euclidù in to-

tum repudiorunt,8 Proportionà defiru’tionem ahi;
termini: conceptamuttulerunt-g. a; que unam tan-
tum è dauba; ’proportionaliumr fpeciebu: compre-
benditfis” quantitatibu: oommenfurabilibu: falun:-
..modo compatit : nibilominw fado, que finit de
proportionç, demonflratione; omni quantitari tan;

’ "100m!

l
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incommenfurabili quam commenfurabili in fequen-
tibu: libri: applicant. Hunc tam turpem lapjum
nec Logici nec Geometræ facile condonaflènt, nijî
bi (cathare: in ahi: fui: foripti: de Scientii: Mat-
tbematici: bcnè meruiflent. Hoc quidem commune
efl ii: vitium cum omnibm bodierni: Elementag
rum Scriptoribuc, qui in eundem im ingunt foo-

..pulum, 65 ut juan: in bac materia o entent perir
tram, autborem nojlrum in re minime culpandtî
imo Iaudandd reprebendunt; æantitatum propor-
tionalium definitionem intelligo: in qud intelleflu
facilem profortionalium proprietatem exponit, quæ
quantitati u: omnibu: tam incommenjurabilibu:
quam commenficrabilibuc æque convenit, 6 à qud
cætera omne: proportionalium proprietate: facile

confiquuntur. IHuju: proprietati: demonflrationem in Euclide
dejïderant Egngii’ bi Geometræ, arque defifium
demonjiratione fud fapflendum jafcipiunc. Hic
iterum contemplari licetrin gnem eorum in Logicd
peritiam, qui. definitioni: nomini: ’demonllratio-
inem expeflant: «coli: enim efl bæchaclidi: defi-
nitio; qui i114; quantitate: proportionalex accot,
que: conditione: in definitione fud allait»: obtinent.
Êïejdni primo Elementorum autboriïlicebat, que-
li et nomina quantitatibu: bac requifita babenti-
bar, arbitrio fac afigere P. Licebatîproculdubio;
fieu igitur utitur jure, 63 emproportionale: vocat.

’ Sed open: pretium eri’t, metbodum, qué banc

proprietatem demonflrare: .conaniur, perpendere.
dfleflionem quandam .uni taritum’proportionalium
generi, via, commenjurabiliunz, congruentem afin-
mon; 65 exinde multirambagibu: longdque con.

L f clufionum



                                                                     

clufionuni [crie univerfalem, quam Euclide: pofuic,
proportionaliumproprietatem deducunt ; quodcerte
tam metbodo i uam argumentationi: reguli: fati:
alienum efl’è vzdetur. At lange refiiu: fècifl’ènc, fi

proprietatem univerfalem ab Euclide aflignatam
primo pofuzfi’ènt, 55’ exinde particularem illam 83

uni tantum proportionalium eciei congruentem j
deduxiflènt. unniam vero une refluærunt me-
tbodum, talem emonflrationcm ad definitione: li«
bri quinti attexere lzbztit. 9in Euclidem ulteriuc
defènjum videra cupiunt, conficlant eruditac 69’
fummo judicio confiripta: Lefiione: Matbemati-

cru Cl. Barovii an. I666. V
Cam vero tanti Geometræ incidit mentio, pne-

tcrirenon poflnm Elementa ab eo édita, in quibu:
pleramque ipjïu: Euclidi: conjlrublione: 65 deman-
flrationec retinet, ne and quidam omiflà proptfi-
tione. Ænc oritur maj0r in demonjirando vit,
pulcbrior conflruendi metboduc, 6 ubique Veterum
Geometrarum genou clariu: elncet, quam in libri:
ijiiu: generi: fieri falot. Plura præterea Corolla-
ria (5 Scbolia adjecit, non modo breviori jequen-
tium demonjlracioni infirvientia, verum etiam

aliir in. rebut perutilia. .Nibilominur, demonjiratione: eju: cri brcvitate
laborant, tot jjmboli: notifqne implicantur, ut in
Geometrid parum zierfato difiïcile: (si obfcum fiant.
Multæ propofitioner qua ipfizm Euclidem legenti
perflicuæ viderentur, Algebraiccî bac denwnfirnndi
metbodo tyronibur 71on [æ C5 vix intelligibile: red-
duntur; qualic ejl V. G. I 3: primi Elementi. De-
monjirationum, qua: in Elemento focundo attulit,
dlfitili: admodum tyrœiibu: e]! intelligentia ivre-

tu:



                                                                     

gin: malta Euclide: ip e earum evidentiam (ut in
re Geometriczî fieri de et) à figurarum contempla-
tione etit. Scientiarum omnium Elementa fini-
plici zmd metbodo tradendafuncmecfymboli: nec
nota nec obfcuri: principat aliunde petiti: in-
volvenda.

rUt Elementa Eurovii nimid brevitate, fic en,
quæ à Clavio traduntur, molefld prolixitace pec-
cant. Scbolii: cnim Commentariif ue abundat ni-
mi: C6 luxuriat. Vix equidem arbitror Euclidem
tam obfcuram (Je, ut tantâ farraigne notarum
indigeat; nec dubito quia tyranec omne: Eucli-
dem ipfum omnibu: fait Commentatoribuc facilio-
rem inventuri Inc. In demonfirationibu: Geome-
trici: ut nimia brevitas tenebra: parit, fic nimia
verbofita: plus tædii C43 confufioni: quam luci: afl

fèrt. -Hifce præcipuc indufiu: rationibux, prima fex
Euclidi: Elementa cum undecimo E5 duodecimo, ex
oeifione Frederici Commandini in ufitm faveu-
tuti: Celeberrimæ bu in: Academiæ per je edenda
curavi; à cæteric ab binai tum quia bac, qua jam
damw, ad alias plerafque Matbefeoc partait, qui:
nunc vulgo traduntur, intelligendac,fufliciant, tan:
etiam uia omnia Euclidi: opera, Græce ce Latine
nicidi zmi: Cbarafleribu: adornata fummaque cu-
ra Üfide emendata nuper è prælo Academico pro-

diere. . rPorro in gratin": corum, qui Geometriam Ele-
mentarem ad Praxe: vitæ commodi: inferniente:
applicare defiderant,7rigonometriæ Plaine 63 Spina-
rioæ compendium adjnnxi, cujm fini: ope, magni-
tudine: Geometricæ menfurantur, ipfarumque di-
menfione: numeri: fizbjiciuntnr.



                                                                     



                                                                     

’ - [Il
EUCLIDIS 1’

ELEMENTORUM
.LIBEK TRIM’US.

DEFINITIONES.
I

Unétum eI’c, cujus auna-e11: pas, vcl quad magnitu- *

dincm nullam habet. l V- Il.Line: vero efl: longitude latitudinis cxpers.

. I - - III. lLineæ termini faut punéta.

, l 1V. -Reüa une: cit, qua: ex æquo finis interjicirur punais.

’ . v V.SuperfiCies cit id, quod longitudinem, .8: latitudinem

tantum habet. l ’
VI.

l Superficiei termiui (un: lineæ.
V11.

Plana fuperficies cit quæ ex æquo fuis interjicitur lineis.

. , VIH. -o Planus angulus efi: duamm linearum. in plauo (de con-
tingentluru, 8c non in direétum jacentxum, alter-lus ad al; ’

teram mclmatio. . ’ «1X.
. Qggndq autem quæ angulum continent reâællineæ fue-

nnt, reétfliucus angulus appellatur. .

.N A X.
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EUCLIDIs ELEMENTORUM

Cum vero recta linea (uper reétâ lineâ infiflens, cos, qui
deinceps funt angulos, æquales inter fe fecerit, reclus cf:
utcrque ualium angulorum: 8c quæ infifiit méta linea
perpendic aria vocatur ad eam, cul infime.

Obtufus angulus-

en qui major en: dte, o. v , v
X11.

Acutus autem, qui recto en: minot.

. , , x11]. , ; . .Terminus eft, quad alicujus extremum efiz.
XIV.

Figura en, qu: aliquo, vel aliquibus terminis continetur:

Circulus ef’c figura plana,una linea contenta, quæ circum-
fereutia appellatur: ad quam ab une punéto intra figuram
exiflente omnes reCtæ lmeæ pettmgentes [ont æquales.

XVI. rHoc autem punétt’ùn centrum circuli nuncupatur.

, V ,Diameter circuli eh méta quædam linea pet centrum du-
en, 8c ex utraquc parte à circumferentia circuli termina-
ta, qui: quidem, 8c bifariam circulum recat.

XVIII.
Semicirculus ef’c figuraâlquæ continent dimetro, 8c ca

quæ ex ipfa circulic1rcu erentia intercapitur.

XIX.

Segmentum circuli en: figura, quæ
méta linea, a: mais circumfmentia
continetur,



                                                                     

XX.
Reétilineæ figuræ faut, quæ réélis coutinentur lillois.

XXI.
Trilateræ quidem, quæ tribus.

XXII.
Q13drilateræ, quæ quatuor.

”" ’ * XXIIL
Multilateræ vero, quæ pluribus, quam quatuor métis Hg

nais compreheuduntur. t v
XXIV.

Trilaterarum figurarum æquilaterum cit triangulum,
quad tria latere ha et æqualia. "

XXV. , Ih gafceles, five æquicrure, quad duo tantum æqualia’ latex:

a et. a ’ v

’ ’XXVL il .

Scalenum veto cit, quad tria inæqualia habet latere.

r 5’ XXVlI.-
Ad hæc, trilaterarum figu-

rarum, reüangulum quidem
et! triai: lum, quad rectum
angulum abet.

l

XXVIII.
Obtufangulum cpt, quad obtufum babel: angulum.

v XXIX.
Acmangulum veto, (qud tres acutos angulos habet.

A a me.



                                                                     

Boulais ELEMENTORUM
XXX. ,liègdrilaterarum fi arum

qua ratum cit, quad æqui-
laterum cit, 6c rcâangulum.

XXXI.
i Altera parte langior figura cit, qua: reétangula quidam
æquilatera vexa non cit.

XXXII.
Rhombus,quæ æquilatera quidem,fed rectangula non efi.

XXXIII.
, Rhomboides, quæ, 8: op-
pofita lattera 8c op alitas au- ,gulos inter (Ê æqu es habens,
neâue æquilatera eflz, neque

ce angula. . ’XXXIV.
Præter bas autem reliquæ quadrilateræ figuræ trapezia

vocentur.
F XXXV.

. Parallelæ, feu æquidiitantes reé’tæ lineæ flint, quæ cum
in eadem fini: plana, a: ex utraque parte in infinitum pro-
ducantur, in neutram pattern inter renconveniunt.

POSTULATA.
I;

Pofiuletur à quavis punch) ad quodvis puna-nm reâam

lineam ducere.. . . .« Il.Reétam lineam terminatam, in continuum 8c direCtum
producare.

III.
Qu’on; centro, a; intervalle circulum defcribere; .

. AX’IOMATA.
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A X I O M A T A.

.Qljæ eidem æqualia, 8c idier (e Ifunt æqualia.

Et filæqualibus æqualia agiciantur tata flint æqualia.

Et fi ab æqualibus æqualia ibèranturneliqua faut æqualiaæ

Et fi inæqualibds æqualia :djiciantur, tata fun: inæqualia.

Et fi ab inæquzlibus æquale auferantur, relique funt in-

æqualia. V1.
o Et quæ. ejufdem duplicia funt, inter [e funt æqualia.

VIL
Et quæ ejufdem dimidia funt, inter fe (ont æqualia.

I VIII.Et qua: fibi mutuo congruunt, inter fa funt æqualia.

l Totum en: fua parte majus.

A Duæ recta: linette fpatium non comprehendunt.

Omnes anguli mai inter fe æquales flint.
X11.

Et fi in dans métas lineas
méta linea incidens, interiores, l
8: ex eadem acte angulos duo-
bus mais minores fecerit re-
étæ lineæ illæ in infinitum
produCtæ, inter fe conveniunt
ex ca parte, in qua funt anguli 7
duobus mais minores. v4.
N or. Cam plan: anguli ad arum punch,» cati un: de x a;

ter quilibet tribu: literis, guarani Ma qu: affin!
anguli, in media pour". V. G. infigrra Prop. I 3. libri priai
angulu: à "au A a, 3c comprebenfu: liciter a du: A ne, 6’
engaine à "au A a, a a contenta: liciter ergo r: A a a.

r A 3 P R OP.



                                                                     

6 fluant-us” Etnmuutoxan
maronna r; PROBLEMA.

Super dard "tu linea" terminai, triangulum equilaterum

confiituere. tSir data reâa linea terminata A a, o ortet fuper ipfa A a
triai: lum æquilaterum confiituere. êentra quidem A in-
terva la autem A n circulas defcribatut B c Dt. Et rurfus
centra n, intervallaque a A de- I

a 3. pou. fcribatur circulas A ont, ô: a
punéto c, in quo circuli fe in- f
vicem feeant, ad au ducantur

6 x. Pofi- redue lineæ C A au i. Quo- D E
miam igitur A centrum cit cir-

c 15. nef.culi Duc, erit AC ipfi AB cae-
qualis, rurfus quomam B cir-
culi cm; en centrum, cri: a c æqüalis un; aftefl’fa en: au-
tem 8c CA æqualis A B: utraque igitur ipfarum CA c n ipfi
An cil: æ ualis. Quæ autem eidem funt æ ualia, 8c inter (e

il: 1 æqdalia unt.’ Ergo CA ipfi au cit æqua i3 tres igitur on
’ ’ AB,BC inter fe fuut æquales; ac propterca tr1angulum æqul-

laterum tu: A se, 8: conflitutum cit fuper data recta linea
terminata A B. quad fecifl’e aportebat. r

PROF. 11." ruant.
Ad datant panifia», data "chiites requiem "au": li-

neam paner:

O

Sir datum quidem punétum A, clarifiera. recta linea n c.
oportet ad A punétum, ipfi ac rafla: lineæ æ ualem ruâam

a Pnfiul. r. lineam panere. Ducatur à punéto and c rc a linea A c 4:
6 Prima si fuper ipsâ conflituatur triangulumæquilaterum D A c h
lituus. producanturque in direétum « v *

ipfis D A D c reâæ linea: An
c Paflul. a. c G c. 8c centra quidem c, in-

tervalle autem n c circulus K
d 3. Poil. B G H defcribatur d. Rurfufque

centra 1),; 8c intervalla DG
defcribatur circulas G K L.
ngniam igi’tur punaum C .
centrum cit a a H circuli exit A , , n

c nef. 1;. ac ce æqualise. Èt rurfusquoniam a centrum en
circu 1 a K L, eut DL æquahs D G : 11113111") tu cit æ ualrs

f Axiom.3.nc. reliqua igitur AL reliquæ a c et]; æqualisf. 01 enfa

. . autem



                                                                     

-,Lrnan I. 7auteni cit a c æqualis c a. Quare utraque iplàrum A L a c
cit æqualisi fi CG. Quæ autem eidem æqualia funt se inter
le fun: æqu in. Erga, 8: A L efi: æqualis ac. Ad datum igi-
tut punâum A datæ, reaæ lineæ B c æqualis pofita et]: A L.
Œod facere oportebat.

PRÛP. III. PROBL.
Duabus dm: "(tir [intis inequalibu: à majore minori a» i

quulem ubfcindere. i ,
Sint datæ duæ’reé’tæ lineæ inæquales A B 8: c; quarum

major fit un. agortet à majore A B minori c œqualem reâam

lineam abfcin en. Ponatur ad F D - IA punâum ipfi c æqualis recta d *
linea A D 4 8c centra quidem ! :Æïïb
A, intervalla autem AD circu- .’ b Port.c a:lus delcribatur peut. Et quo- l I A a B
niam A centrum cil: D E F cir-
culi, erit A a ipfi A D æqualis. C
Sed 8c c æquahs AD. Utraque
igitur i fatum A a, c ipfi A D æqualis erit. Quare 8c A a . t

Lipfi c e æqualis v. Duabus igitur datis reé’tis lineis inæ-c Anom-h
v ualibus A3 a: c a majore AB minori c æqualis Abfcifià cit:
I&uod feciffe apartebat.

PROF. 1V. THEOR.
duo triangule duo larcin duobus- laterîbus qqualia ba-

beunt, airera») airai; babel")! autem, à l ulum an-
gulo equalem, qui equulilaur mais lineir. com netur: Et
bafim bali aquulem babebunt; à triangulum triangule
aquale erit; à reliqui anguli reliquir argalis squales,
alter Ami, quibus equalia lutera fubteudumur.

Sint duo triangula une DE r, quæ duo latera au A c
duabus lateribus a a DE æ- .1)qualia habeant, alterum alteri, A *
videlicet latus quidem A B la-
teri D a æquale, latus vero ne
ipfinr; &angulumnacan-

11.0 E D F æbqqialem. Dico

arm ne a au æ uaem
elfe, &triangulum Ancqæqua- B c E F
le triangule par, a: reliquos angulas reliquis angulis æ-

A 4. quales,



                                                                     

.4.

3 ë

il
6 i7

Eucunis ELaMuùronuu
quales, alterum alteri, quibus æqualia latera fubtenduntur ;
nempe angulum A a c angula D E in 8c angulum A c n an-
gulo n 1? E. Triangulo enim A a c applicata ipfi D E F, 86
punéto quidem A pofito in D, recta veto linea A l in ipfa D E :
ô: punétum a punéto a congruet; quad A n ipfi D a fit æ-
qualis. Congruente autem A a ipfi D E; congruet a: A c
reCta linea redise lineæ D r cum angulus B A c fit æqualis
angula E D F. Q1311, a: c congruet ipfi F - cil: enim reâa

A Al. la.

linea A c æqualis reétæ D F. Sed 8c punéËum n cangue-
bat punéto a. Ergo, a: bafis n c bali E r congruet. am
fi punâto quidem a congruente i fi n, avaro ipfi r ; buis 3c
bafi E F non con ruit; duæ re æ hoca: fpatium compte-
’hendent: quad 4 eri non potefi. Congruet igitur ne bafis,
bali E F, 8c ipfi æqualis erit. Que 8e totum A a c triangu-

v lum congruet toti triangule D E F, 8c ipfi erit æquale’ 85
es 6i Azimut. reliqui an uli reliquis angulis congruent, 8: ipfis æqual

erunt. Vi elicet angulus nec angulo DEF 8: au ulus ACB
angulo D F E. Si igitur duo triangula duo, atera uobus la-
teribus æqualia h cant, alterum alteri, babeant autem 8:
angulum au la æqualem, ui æqualibus recËtis lineis con-
ductur; 8c afim bali neq cm habebunt ’ 8c triangulum
triangula æquale erit; &t reliqui anguli reliquis an ulis æ-
quales, alter alteri, quibus æqualia latera ubten. untur;
quad aftendere oportebat.

PROP. v. THEOR.
Ifivfcelîum triangulorum qui ad Infini [am unguli inter je
i fun: aquales, à pnduüls aqualibut "81’: lineir anguls’

qui funt fub bufi inter fe equaln erunt. *
Sit ifafceles triangulum un a; habens A a latus lateri.

AC æquale, 8c producantur in direétum ipfis au ac refît:
lineæ mon. Dico angulum quidem ne L -
angulo A c n, angulnm vcro c B D angula I V ’ A
raca æqualem elfe. Sumatur enim in
linea a D, quadras punétum r; atque à.

a g, bains. majore au. minori AF æqualis nauferatur

t 4» huilas.bafi a n cit bæqualis, 8c triangulum A F c

1 qui: angu is æqualçs eruut, alter alteri, quibus æqualia

ne; junganturque F c, on, quniam
igitur A F en: æqualis A a; A a veto
ipfi Ac; du: sa AC, duabus a A A8 æ-
quales funt, altera alteri; 8c angulum
ne communem continent,bafis igitur-Fc

uale trian la AGB ; a: reliqui anguli,

aIÇl’C



                                                                     

lLrnan-I. - :9:r latere. fubtcnduntur: Videlicet angulus quidem A c F requa-
lis angulo une; angulus veto une angulo non. Et quo-
.niam tata AF tari ne efl: æqualis; quarum A8 cit æ ualis .
AC; erit v 8C reliqua B F rehqua: c a æqualis. Olten a cil-f "lm-3-

* autem Fa æqualis on. duæ igitur B 1?, PC duabus CG a B
æqualesfunt, altera alteri; 8: angulus une æqualis angula a .
c au: eftque bafis i forum B c communis. r Er a 8: trian-
gulum n F c triangulb c on æquale erit, 8c re iqui anguli
reliquis angulis æquales, alter alteri; quibus æqualia latera

. fubtenduntur. Angulus igitur ne cit æqualis angulo a ce;
8: angulus a ce angula c n a. Itaque uaniam tutus An a
anFulus toto angulo AC E æqualis often us cit, quorum au- U -
gu us ces cit æqualis ipfi ne s: erit reliquusd une reliquod Amant.

’ A c B æqualis; 8c faut ad bafim A 3c trianguli: altenfus au-
rem cit 8c Flic angulus æqualis angula ace; qui fun: fub
bali. Ifafcelium igitur triangulorum qui ad ba m fuut an-
guli inter le funt æquales, 8c adu ’s æqualibus mais li-
neis anguli, qui flint fub bali, inter fe æquales erunt. Qu-od

ofiendiflë apartebat. I . r’ Cor. Hinc amne triangulum æquilaterum en: quoque æ-

quiangulum. r
PROF. V1. TH-EOR.

Si trianguli duo anguli inter [e fin: aqualer, à aquales
angulor fubtendenriq lutera inter fr aqualia erunt.
Sir triangulum A B c,habens angulum A n c angula A c B

æqualem. Dico 8c A a latus lateri AC æquale elle: Si enim
’mæqualis cit A B ipfi AC; altera ipfarum
efi: major, Sit major ne; atque a majori
A a minon ne æqualis- aufaratur DB- 8c *

n Do .ungatur. quniam igitur DE e avec
qua 15 rpfi AC; communis autem ac: e-

, runt duæ au ne duabus ne au æ uales,
airera alteri; 8c angulus Duc æquglis an-

’ gala A c B ex hyp. Bafis igitur D c bali
ne cil: lne ualis,8l triangulum DBC æ ua-
le triangu a ace, minus majari i quo cil: B---’- La
abfurdum. Non igitur inæqu is en: A8
ipfi A c. Ergo æ ualis erit. Si igitur tri-
a uli duo anguli inter le fiat æ uales, 8: æquales angulas
fu tendentia latera inter te æqua ia çrunt: quod monfiraffc

. aparrurt.
Çor. Hinc omne triangulum æquiangulurn cit quoque æ-

qurlaterum. a AP R o P. et: 7d?
ÎZJCJCÜIIÏÆM ÆZÏIW’ 6 AMI; .

, a k 17:43 WWW’ÂMQ47Wfifld:aydæ3p’ç: q 7fqâgcz
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je Eucunls ELEMENTORUM
PROF. VIL THEOR.

In «de»: «a; linea, dauba: eifdcm rem: lineis, au du
n84 linea qui", dura alteri mm conflituentur ad
alitai arque alitai puâum, 411.44]ch partes, enfilent
que: primw "En linea, terminas babenm.

Si enim fieri pareil, in eadem méta linea A B duabus eif-
dem mais linea AC en, diæ duæ reâz linea: AD un æ-
quales, airera alteri conltituantur ad aliud arque diud pun-
Ctum c 8c D, ad eafdem partes ut ad c  8c
D, e0fdem habentes termines A 8c B quos
prima: reâæ lineæ, in ut c4 quidem fit c
æqualis DA, enndem, quem ipfa termi-
num, habens A’; en veto fit æqualjs un,
eundem habens n terminum; 8: en jun-
gatur. haïe quoniam A c cit æqualis
au; erit, angulus ACD angulo A Dc

à 3’. naja. æqualis t. Major igitur e11: ADC angulus

angulo aco. Qu’au: angulus une angu- B
lo mon multo major enr. Rurfus quo- A
niam cB cit æqualis un 8: au lus une
æqualis crit angulo a en: o enfus autem en: ipfo muIto
major - quod fieri mon potefi. Non igitur in eadem redît:
linea uabus eifdcm reàis lineis aliœ duæ reûæ limez æ-

uales, airera alteri conflituentur ad alîud arque aliud pun-
um, ad eafdem partes, cofdem nos primæ reaæ lineæ,

terminos habentes; quod oflendâ e oportebat. 5K

PR’O P. VIH. TH E o R.

Si duo tritngula duo lama dauba: lateribm aqualia b4-
Ivmnr, airera»: airai; balzan: autem (7 lmfim lmfi a-
qualem; angulam quoque, qui «qualifia lamibus can-
tinetur, angulo aqualem babebum.

Sint duo triangula ne, par,
qua: duo latera A a, A c, duo- A
bus lateribus 1) E DF æqualia.
habeant altcrum altcri; ut fit x
LB quidem æquale DE; AC
vero ipfi DE" habcant autem,
8: bafim ne Ëafi EF æqualem.



                                                                     

.L-Ilz n In n
Dico angulum quoque tu c angulo a D? æqualem elfe. Tri- -

.  agangulo enim mac applicato ipfi DE]? triangulo, 8c planète
c’ 3?de n pofito in E; méta veto linea ne in en: congrue:

a
c punétum punéto F, ânonna; ne ipfi E? cit æquaJis.

Itaque congruente ne 1P en; conËment a: la ne 1pfis
en DF. fi enim bafis quldem ne ba un congruxt; latera
autem sa 4c lateribus un DE non congruunt, (cd (Hum
mutant; ut se on: confituentur in endem l’eau hoca,
duabus eifdem reâis lincis, aliæ duæ reétœ lineæ æquales,
altera alteri, ad aliud arque aliud punôtum- ad eafdem
partes; eofdem habentes termines. non con ituuntur au-
tem; ut demonftratum I efir. non igitur, fi bafis ne COD-f Pet 71W
gruit bafi en, non congruent 8: sa 4c lutera latenbus EDF"-
DE. congruent igitur. Œîre St angulus anciangulo EDF
congruet, ô: ipfi cri: æqua 15. Si 1gitur duo tnangula, duo

’l lacera, duobus latcribus æqualia habeant, alterum alteri ’;

gnat- n
habeant autem 8c bafim bafi æqualem: angulum quoque

l æqualibus latcribus contemum angulo æqualem habebunt:
a quod demonfitare opportebaç.

PRORIXIPROBL
Datam angulam reâilineum bifariam [tram

Sir datus angulus reCtilineus au; iraque oportet îpfum

bifariam feeare. Sumatur in linea A n  
quodvis unétum D g 8c à linea 4c ipfi A
A D æqua is 4 auferatur ne; junétaque DE
confiituatur fupcr ea btriangulum æquila-
terum DEF5 8c A]? jungatur. Dico angu-
lum ne a reâa linea AF bifariam focari.
Quoniam enim A!) ef’t æqualis An: com-
muois autem A F. duæ DA A F duabus
EA AF æquales faut, altera alteri ; a: ba-
fis D F æqualis bali s P. angulus rigitur
D AF anoulo E A F efi; æqualls. quare da-
tus an Îus reé’tilineus BAC a reüa linea
A? bD adam [citas cit 5 quod facere oportebat.

.PRORx;PROBL
Datant raflant liman; terminaux: ’bifm’am [tram

. Sir datweâa linea terminata en; oportetipfam au bifa-
tiam Icare. continuum fuper a ca triangulum æquilaterum

a a a nec;

a 3. bujua.
b l. hujus.

a n. hujus.



                                                                     

u EUCLIDis ELEMBËTORUM
5 a- Mita-Mg 8: retenir un angulusfibifariamlreaa linea en. Di-

.co A8 reâam lineam in punéto c ’
D bifariam feeari. ngpmam e-
nim AC cit æqualis c a; com-
munia autem CD; duæ AC c D
duabus ne CD æquales flint;
altera alteri; 8c angulus A c D
æqualis angulo n c D. bafis i?-

e 4. hujul.tur A D bafi n D ci! a æqua i5. A D B
Et 0b id reâa linea terminata A 3 bifariam feéta en: in
punéto D: quod facere oponebat.

mon x1. mon.
Data rafla linea. à panât» in ipfa data ad "in: «gala: re-

âam limant dame.

Si: data recta linea ne, 8! datum in iîfa punétum c. o;
porte: à punâo c ipfi A a ad recïtos an os reâam lineam
ducere. Sumatur in A c quodvis pun um D: ipfique c D

a a. hujuxæqualis t ponatur c E, 8c fuper
5 1- Ilflint-Dl; confiituaturi triangulum æ- P

qualîlaterum PUE, a: Fc jun-
gatur. Dico datæ recta: lineæ
en a punao c in ipfa dato, ad
reôtos angulos duâam elfe F c. i ’
QlLoniam enim D c cit æqualis A. D C E B
CE, 8C Fc communis; erunt
duæ DC CF duabüs ne CF æquales, airera alteri; a: bafis
DF en: æ ualis bafi F E, angulus igitur Dc F angulo E c F

* 3- hinteflrc æqu is, 8c [une deinceps. Qiando autem méta linea
fuper reüam lineam infii’cens, eos qui deinceps funt angu-

4 n°5 *°° los æquales inter fe feceifit; recîtus d ei’c uterque æqualium
angulorum. et o uterque ipforum D ç F  F c E cit reâus.
Datæ igitur re æ lineæ A B à puné’to m lpfa dato c ad re-
ctos angulos duâa efi Fc recta linea. (119:1 feciflë oper-
tmt.

PROF. XII. PROBL.
Super data rafla linea infinita, a data pantin, quad in ca

non (Il, petpendiculanm raflant lineam datera.

Sir data quidem reéta linea infinîta A n, datumvero pun-
i &um c, quod in ca non cit. Oportet fuper data ïeéta

Inca



                                                                     

. L 1-311! L’a. I3
linea infinita A3, à data punét’o c, quod in ea non eii,

perpendicuiatem reâam ii- - q
neam ducere. Sumatur enim cad aireras partes ipfius A! re-
étæ iineæ quodvis punétum D:
8: ccntro quidem c, intervallo
autem CD circulusfdefcriba- A G H E 3 . W .tut son: 8: KG in H bifariam ’3’
bfecetur: junganturque CG CH D 5 la. 1min.c E, Dico fuper data mâta linea infinita A a, a dato pun-
âo c, quad in ea non en, fierpendicularem CH duâam cire.
Qupniam enim æqualis e on ipfi H a, communia autem
ne duæ o H Ho, .duabus En HC æquales funt, airera al-
un; 8: bafis ce eii: æqualis bafi ce. Angulus igitur crac
angulo cm; eitc æ ualis, 8: funt deinceps. cum autem re- e 8. buju;
(la linea fuper re am lineam infii’tens, cos qui deinceps
funt angulos, æquales inter fe fecerit; reétus cit uterque a Def. ne;
æ ualium angulorum 8: qua: infiiiit méta linea perpendi-
c aris a pellatur ad eam, cui infiitit. ergo fuper data ma:
linea in ira sa a dato punao c, quod in ea non cit, per-
pendicularis duéta en: CH. Qupd facere oportebat;

Cam rafla linea fuper reâam canfijkn: lineam angular face-
n’t, val dans retins, ne! duobus mais agnate: eflîriet.

Reüa enim linea quædam An fuper re&am CD confiiiens
angulos facîat ou un. Dico en A a D angulos vel
duos rectos efi’e,vei duobus mais æquales; fi enim on efl:
.æqualis ipii .4an duo recti- avec w; ’ ’ l .
funt V fin Ennusà dËfatzlr à E A).
pun 081p cna rc os an-’ , ,gulos ne. anguii igitur’cnn . "LuluInn [une duo reéti. Et quo-

niam.cnn,duobuscu un aefi: æqualis, communis appo-
natur EBD: cr oangulich D B c
a BD tribus angu is c n A A a a a BD fun: c æquales. Ruri’us a 5mm...-
quoniam Dl A angulus cit æqualis duobus D a E E 8A, com-
munis apponatur ne. anguli i itur ou ne tribus D ne
n a A A a C airâmes funt. v At o enfum ei’t angulos quo ue
ces en D eif cm tribus æ uales effe: qua: vero eidem unt .
æzualia, 4 8: inter fe æqu la funt: ergo 8: anguli car. En D4 AIMER
ip s Du A ne funt æquales, marque c a a a a D duo mâté

. angu
n



                                                                     

’14 . EUCLIDIS Ennmnn’ronum
anguli, igitur DBA A ne duobus métis æquales erunt. er t
cum méta linea fuper reétam lineam confiitens angulos. e-
cerit, vel duos reâtos, vel duobus mais æquales efficnet.
Qu’od oportebat demoni’trare

PROF. XIV. THEOR.
v Si ad aliquam reflam lineam, arque ad purifiant in ca dans

refis linea non ad raflent partes pqfin, angalos qui de-

r incep: fiant, ducaux reâis ulule: funin; refit
Ë v linea in dînant [zizi invicem nant.
x Ad aliquam enim reétam lineam A8 a e ad punâum

in ca B, nuæ redite lineæ ne BD non ad en dem partes -
fitæ angulosa qui deinceps funt, ne un duobus re is
æquales faciant. Dico BD ipfi A

cm direétum cire. fi enim BD
» non efl: in direétum ipfi en, fit

5 fpfi ca in direétum B a. -
z niami itur reéta linÊËnn u- Eerre am en con it - an-

us.huiui.P i au: un aduobus r’e&is c Ba
tint æquaies. Sed 8C angnli

ne A BD (un: æquales duobus mais. Anguii igitur ca A
en B ipfis CBA A BD æquales erunt. Communis auferatnr
ne. Ergo reli nus un reli uo un en: æ ualis, miner
matâiori quad fieri non patelin on igitur Ba e in direâum
ip BC. Similiter oitendemus ne ne aliam quampiam effe
præter BD. Ergo ca ipfi BD in rectum erit. Si igitur a

; ’ aliquam reCtam lineam, arque ad punaum in ea duæ reâæ
’ 111162 non ad eafdem partes I ofitæ angulos, ni deincep’s

. funt, duobus métis æquales ecerint, ipfæ re æ lineæ in
direé’tum fibi invicem emnt. Qiçd demonitrare oportebat.

PROF. KV. THEOR.
Si du rafla linea [à invicem jeannin, angarie: qui ad

reniant fart, inter je agnate: (fiaient.
Duæ enim reaæ lineæ A a

CD fe invicem fecent in pun- C
61:0 E. Dico anguium quidem

1 nec angulo au; angulumveto ces angulo AED æqua-
lem erre. (noniam enim méta

a linea ne [uper reôtam CD con- . a ra: a r3.hujus.fifi:ens angulos facit en un; erunt hi a duobus 163,61:

. mu .
A

ïfiïm (in. ’* .



                                                                     

Lina]: I. a gyæquaies. Rurfus quoniam reéta linea DE fuper reàam au
confdiens facir angulos AED Dan; erunr AED DE: an-
guii æqualesn duobus mais. Oiienfum autem cil: anguios
quoque CE A A E D duobus mais elfe æquales. Anguli igi-
tur ce A Ali. D an lis en D DEB æquaies flint. Communis
auferarur 13D. rgo reliquus i CEA reiiquo B E D cit æ-t Anima;-
uaiis. Simili ratione, 8: an liter-:3 DEA æquaies o-
enduntur. Si igitur duæ re æ iineæ fe invicem (cene-

rinr, an los, qui"ad verricem (unir, æquales efficient.
Quod o endereaportebat.

’ U Cor. 1. Ex hoc manifefte confiait duas re&as lineas fe in,
vrçem fecantes, facere angulos ad feâionem quatuor redits
munira

Con. a. Omnes anguli circa .unnm unàum canitiruti
conficrunt anguios quatuor redis æqu es.

PROF. xvr. THEOR.
Omnis trianguli une latere pedum marier anglas um-

vi: interian, à maire a]! major.

Sir trianlguium ne, 8: unum ipfius latus ne ad D pro-
ducarur. ico eXteriorem angulum ne D titrons interi-
are, 8: op (ira, videiicet c B A 8: B AC majore!!! Caen
Secetur enim Ac bifariam 4 in a, à: jun- A a to. injure,
êta sa producatur ad F ; .ponaturque ipfi
B E æqualis a F. Jungatur præterea F c
8: AC ad a producatur. (Epniam igitur
ne quidem cit æquaiis ne, 3E vero i fi
EF, duæ en en duabus en EF æqua es c
funr, airera aiteri: 8: angulus A E B an- 8 E ’
guio un c efi zqualis la, ad verticem e- 6 mania.
nim funt. Bafis igitur en æqualis reft e 4.. hnjns.
bali ne g 8: un: rrian ulum triangulo G
ne 8: reliqni anguii re iquis anguiisiæ»

’ quaies, airer aiten, quibus æqualia lato-
ra fubtendunrurr Ergo angulus ne a ei’t æ ualis angnlo ECF’.
Sed ECD angulus major cit ipfo un. ajor igitur cit an-
Puius a CD anguio un. Simiiirer reâa linea Bc bifariam
eût ofiendetur etiam aco angulus, hoc ei’c aco anguius
angle ne major. Omnis igitur rrianguli uno latere pro-
du o exterior engaina urrovis interiore, 8: oppofito ma,-
jor cit. (aigri oporrcbar demanfirare. P R O P



                                                                     

ha limonois ELBMBN’ronUM

PROP.XVII. THEOR.
Omnis trianguli duo anguli duobus mais minore: fiant, quo-

modorunque fumpti. t ’
Sir triangulum A Be. Dico ipfias a Bc rrianguli duos an-
los quomodocunque [nm tas duobus mais minores effe-

Ëoducarur enim ne ad D. r
quoniam rrianguli ABC exte-

us.bujus.rior angulus ACD major 4 cit "
inreriare, 8: oppofito Ana :

s Communis apponarur AGI. An-
li igitur Ac D A C B angu-

is A B c AC B majores funr.
i 13. Il"jus-Sed ACD Ac B flint b æquales B - C D

duobus mais. Ergo ABc BCA duobus mais funt minores.
Similiter demoni’crabimus angulos quoque BA c Ac B item-
que CA B ABC duobus mais minores eiTe. Omnis igitur
rrianguii duo an i duobus mais minores flint; quatuo-
docunque fumpti. Œod demonitrare oportebar.

PRO P.- XVIII. T HEOR.
Omnis rrianguli main: tara: majorern "galant fabrendir.

Sir rriangulum ABC habens latus Ac latere An majus.
4 Dico, ABC angulum angulo BCA majorem cire. Q19-

niam enim AC major cit, quam A
A B, ponatur ipii AB æqualis
An; 8: BD jungatur. Et quo-
niam trianguli B D c exterior
angulus cit ADB, cri: is ma-

. w, Major a inreriore, 8: appofita Dc B,
a 5. naja..Sed ADB æqualisb cit iofi ABD,

q - quad 8: iatus AB iaten AD fit B A aæquale, major igitur eit 8: Ann angulus angqu A en
quare ne ipfo ACB muito major erit. Omnis igitur trian-
guli majus iatus majorem angulum fubtendit: quod apar-
tebar demonitrare.

PROF. XIX. THEOR.
Omnis trianguli major angulnr maju: tara: fuirendit.

1

Sir triangulium ABc majorem habens A Be angulum an-
gulo ne A. Dico 8:1atus AC latere en majus cire. Si enim

’ non



                                                                     

L I B E R I; . r7non cit majus, vei Ac ,efl: æquale ipfi AI, vel ipfo minus,

æquaie igitur non en, nam 8: A ’angulus ABC angulo ACB æ- -quaiis 4 effet ;. non efl: autem. a 5. bains."Non igitur AC ipfi An cit æ-
quaie. Sed neque minus. effet
enim 8: angulus ABC anguio
ACB miner la, atqui non eii,
non i irur Ac minus cit ipfo B: CA B. fienfum autem efl: neque æquaie effe: ergo Ac ipfo
A B eii: majus. Omnis igitur trianguii major anguius majus
latus fubrendir. de aportebat demonfirare .

PROF. xx. Titi-1011..
0mn: trianguli duo lutera reliquo majora flint, quoniodo-

atnqae fampta.

Sir enim triangulum ABc. Dico ipfius ABC trianguli duo
latera rçliquo majora Cire, quomodocunque fumpta: vide-
licer lattera quidem BA AC majora latere Ba; lacera veto

’AB Bc majora latere Ac; 8: nlatera BC CA majora ipfo AI.
Producatur enim n A ad
punétum D; ponaturque ipfi
CA æqualis AD45 8: DC jun-
gatur. Œoniam igitur DA cil:
æqualis AC erir 8: anguius
ADC angulo ACD æquaiis 6. B . C la ;.,hujus.
Sed BCD angulus major cit an io ACD. Angulus igitur
BCD an uia ADC et! major; t quoniam trianguium cil:
DCB ha na B CD anguium majorem angulo 313c; ma-
jorem autem angulum majus latus fubtendirt: erit Iatu3e19.hujul.
D3 latere BC majus. (cd DB cit æquaie i fis BA Ac. quare
latera BA Ac ipfo BC majora funt. fimr iter oi’tendemus,

I 8: larera quidem An Bc majora cire latere CA: latera ve-
ro BC CA ipfo AB majora. Omnis igitur rrianguii duo-la-
tera reiiquo majora funt, quomodocunque fumpta. Quod
oitendere oporrebatr -

PROF. XXI. THEOR.
Si a termini: «nias laterîs trianguli dans rafla linea intra

conflitnantur, in reliqui: duobus trianguli laterihu nu-
nom quidem arum, majorent vero angulum ronrinebnnt.

. B Triang

b 18. bains.

a 3. bnjus.



                                                                     

a Eucunîs ELBMBNTanUM
l

, Trianguli enim un in uno latere Bc à terminis B,c duæ
r . reôtæ lineæintra confiituantur BD Dc. Dico BD DC reli-

quia duobus rrianguli lareribus BA Ac minores quidem
elfe, veto continere angulum A
B D c majorem angulo B A C.
Producarur enim BD ad B . 8:

quoniam omnis trianguii duo V .c au. huit". latera relique flint majora,l e-
runt trianguli Ann duo latera
BA A B majora latere ne. com-

munia up onatur E c. ergo 3 .6 Axiam.q..BA A c ip B B a c majora 0 funt. rurfus quoniam ce D
rrianguli duo iatera ce un (un: majora latere c D, commu-
nis ap onatur DB. quare ce en ip s CD Da funr majora t.
Sed o enfum cil: BA Ac majora cire ne E C. muito igitur
B A Ac ipfis BD DC majora funr. rurfus uaniam omnis
trianguli encrier angulus interiore a: oppa ira eii major c:
erit trianguli CDB exterior angulus BDc major ipfo en).
Eadem rarione 8: trianguli A B I. exterior angulus c B B ipib

e iGijtuJAC e11: majar ci’ed angulus BDC oi’tenfus cit major an-
gulo en B. muito igitur Bac angulus angulo BAC malor
erit. (aigre fi a rerminis unius lateris rrianguli duæ re æ
vlineæ inrra conflituantur, hæ reliquis duobus trianguli la-
teribus minores quidem erunr,majorem vero angulum con-
tinebunr. Qupd demonifrare aporrebat.

PRO P. XXII. PROBL.
Ex tribu: rem: Inuit, que tribu: redis [intis datir aqua-

le: finir, niangrdmn confiture. 01mm «un: du:
reliqua majore: eflè, quomodacunque [impur ; quoniam
omnis trianguli duo lama reliquo majora flint, quomo-
dacunque fumpta.

, Sinr tres data: redue lineæ A, B, c, quarum duæ reliqua
majores tint, quomodacunque fumpræ, ut (cil. A, a, quidem
finr majores quam C,
A,C,vero majores quam
19,8: præterea B, c, ma-
jores quam A. ’Iraque
oportet ex mais lineis
æqualibus ipfis A B, C,
trianËuJLIm con true-
re. xponatur aiiqua .
recta linea Dætcrminata quidem ad D,infinita vero ad B, 8:

ponatur

--.-.J H-.." -D



                                                                     

LIBERxI. 19ponatur ipfi quidem A æqualis tnp,xipfi vero n æqualis F0,. 3. hujus;
8c ipfi c æqualis en: a: centro r, intervalle autem FI) .
circulusi defcrib’atur DKL. rurfuf ne centra G, 8c inter-5 3- Mul-
vallo sa alias citculus aux, defcn au", 6c bungantur K?
se. Dico ex tribus métis lineis æqunlibus ip 1s A, a, c, tri-
angulum KFG confiitururn elfe, quoniam enim punCtum F
centrum efl mu. circuliâ cri: FD æqualisr PX. fed En eût Defi "à
æqualis A. Ergo 8c Px lpfi A eft æqualis. rurfus quoniam
punâum a centrum efi cuculi LKH, cri: on æqualis c GK.
[cd ou eIÆ æqualis c. ergo 8c 6K ipfi c æqualis erit. efl:
autem 8c F6 æqualis a: tres igitur reâæ linea: KF po
6K tribus A, a, c, æquales funt. Q1331: ex tribus reâis li-
neis x1: se arc quæ funt æquales tribus datis mais lineis
A, a, c, triangul’um çonfiitutum efi: REG. QI’od facere o-

portebar. ’P R0 p. xxm. Paon L.
A4 datant raflant lineam, à 4d daman in en pantin», data

angula reâilinen qui"); angulum reâifmeum "flânant.

Sir data quidem méta linea. A n, datum veto in ipfa pun-
&um A; 8c dams angulus redtilineus nez. Oportet igitur
ad datam reétam lineam A n, 8c ad datum in ca punàum A,
dato angulo reâilinco

ne! æqualem angulum c Arcâiîineum confiituere.
Sumantur in utraquc ip-
farum c D c B quævis
pun&a n, a, ducatur ue I
DE, 8: ex tribus re is Glineis, quæ æqualcs fin: E
tribus on DE ne trian-

gulumtconfiituaturnc, Bira ut cuti: æqualis AF, 8c c5 ipfi ne, a: un ipfi seau-boita;
Itaquc uoniam duæ DC en duabus’ 3m ne æquales funt,
altera. tex-i, a: bafis DE cit æqualis bafi Fç: cric 8c au- v

lus DCE angulo ne. æqualis i. Ad datam igitur reâam; a, 1min;
imam au, 8c ad datum in ca punél’um A, date angulo

reétilineo DCE æqualis angulus reàilineus coni’citutus e11:

(A G. Q19d faccre oportebat. b
PROF. XXlV. THEOR.

Si duo triangula duo lutera duobus lateribus aqutlit b4-
lmmt, 4mm»: airai, angulum autem 4:13an majorent,

. B z qui



                                                                     

26 Evcirois" ELBMENTORUM
qui quam "au; [intis continetur: (’7’ bafini 641i nuio-

rem bûchant.

Sint duo triangula au DER, quæ duo latera An 4c
duobus latcribus DE DE æqualia habeant, alterum alteri,
videlicet latus quidem A! æquale lateri DE; lams vero Aç

æquale DFZ At angulus DBAC an lo EDF fit
major. ico, 8c bafim
ch bafi a? majorem efTe. *

uoniam enim angulus
BAC major en: angulo

4:3. bujus.E D F, conflituarur l ad
reâam lineam D E, 8c je c E
ad pun&um in ca D, Pau ulo me æqualis an-

s 3. hujm. gu us une, ponaturque alterurri ipf’arurn ac DF arqualis 5
DG, 8c on m. jungantur. nuque quomam A3 quldem efl:
æqualis DE, ne vero ipfi DG, duæ sa AC duabus BD DG
a: uales funr, altera alteri; 8c angulus BAC efi: æqualis an-

; 4.. hujul.gu o EDG. ergo bafis ac bafi se efl: ræqualis. rurfus quo-
niam æqualis cit DG ipfi DE; cil: angulus on; angulo DG?

a y. bujus.dæqualis: erir itague on; an ulus angulo ne? major.
multoi itur major cit ne angu us ipfo son. 8c quomam
triangu um efl EFG, angulum ne majorem habens angu-

019.hujus.10 un; majori autem angulo latus majus fubtenditurc;
erit 8: latus E6 latere en majus. fed ne latus cit æquale
lateri ne. Ergo, 8c ne ipfo EF majus erit. Si igitur duo
triangula duo latera duobus lateribus æqualia habeant, al-
terum alteri, angulum autem angulo majorem, qui æqua-
libus métis lineis continetur: 8: bafim bafi majorem habe-
bunt. QLOd oporœbat demonftrarc.

PROP.XXV. THEOR.
Si duo triangula duo 14m4 duobus 14mm: 4424124 b4-

(leur, airera»: airai, bafim un 641i majorent : (’9’ 4n-

gulum angulo, qui ’aqaalilzu: 14min; ratinerai, ru-

jonm babebunt. r

G

Sint duo griangula ne par, quæ duo lutera n ac
duobus latenbus on DE æqualia habeant, alterum alteri,
Vldelxcet latus AB æ uale lateri DE, ô: latus 4c lateri DE;

1:1 bafis autem ac ba LIME: major. Dico, a: angulum
BAC



                                                                     

Lrnnx. î.’ u. I

onc angulo EDF majorem efi’e. Si enim non ef’c major,
vel æqualis efi, vel miner. Æqualis autem non cit angulus
BAC angulo EDF: eflèLenim A
8c bafis BC bafi EF æqualis n.
Non cil: autem. Non igitur

ualis eft BAC angulus an-
:310 EDF. Sed neque minor.
miner enim effetlvëc bafis 8C
bai": EF. At u1 non cit. Non B»- C E F
gltur angu us a A c angulo

EDF cit miner. ofienfum autem cit neque effe æqualem.
Ergo angulus BAC angulo EDF necefiario major erit. Si
igitur duo triangula duo latcra duobus lateribus æqualia ha-
beant, alterum alteri, bafim veto bafi majorem; ô: angu-
lum angulo ui æ ualibus lateribus continerur, majorent
habebunt. &pd (demonf’rrare oportebat.

j 4 4., huius.

b 24.. hujus.

PROF. XXVI. THEOR.
Si duo triangula dans angulà: duobus angulir æquale: IM-

beant, alterum alterî, unamque latta uni lateri squale,
val quad aqualibur adjacet argalis, val quad uni qua-
hum unglorum fulzttnditur; à reliqua latent reliquis
14min: quam, alterum alteri, à reliquat»: angulum
relique agate cqualem babebunt. k
Sint duo trianfula ne DEF, quæ duos angulos ARC

au duobus angu is DEF EFD æquales habeant, alterum
alceri, videlicet’angulum quidem [me æqualem angulo
DEE; an ulum vero nca angulo EFD. Habeant autem,
8: unum urus uni lateri æ ua--

. q A Dle 8c pnmo quod æquahbus a
a jacet angulis - nempe latus jne lateri EF. jco, 8: reli-
qua latera reliquis lateribus æ-
qualia habere, alterum alteri, «
lacus (c. u lateri DE; a: Ia- HG
tus ac ipfi, DE, 8c reliquum B
angulum BAC relique angulo EDF æqualem. Si enim in-
æqualis cfl: A! ipfi DE, una ipfarum major CIL Sit major
au, ponaturque on æqualis DE; 8c ce jungatur. Q19-
niam igitur ne quidem cit æqualis DE, ne vero ipfi EF,

I duæ on 3c duâbus DE EF æquales funr, altera alteri: 8:
angulus .GBC æqualis angulo DE F. bafis igitur G C bafi
DE cf: . æqualis: 8: onc triangulëm tnangulo DEF, aïe: 4 4- finit"-

3 * xqura



                                                                     

ha Eucunrs ELEMENTOEUM
liqui atfguli reliquis anguiis æquales, alter aiteri, uibus æ-
qualia iatera fubtenduntur. ergo G c n anguius e æqualis
angulo D F E. fed anguius D FE anguio n c A æqualis -
nitur. quare, 8: ace anguius an uio ECA efl æqu is,
minor maori, quod fieri non pote . non igitur inæqualis
cit An ip DE. ergo æqualis erit. cil: autem, a: nc æ ua-
lis E F. Itaque duæ A8 ne duabus DE E F æquaies unt,
airera aiteri, 8e anguius ne, æqualis anguio DEF. Bafis

a 4.. Milne igitur Ac bafil DF, 8c reliquus anguius EAc reiiquo angulo
EDF cit æquaiis. Sed rurfus (in: iatera, quæ æquaiibus. an-
gulis fubtenduntur æquaiia, ut A B ipfi DE. Dico rurfus, 8C
reliqua iatera reiiquis lateri- A
bus æqualia cire, AC quidem G
ipfiDF, ac veto ipfi EF: 8:
adhucreüquunianguhun BAC
reliquo anguio E D F æqua-

l lem. Si denim inæquaiis en:
3c ipfi EF, una ipfarum ma-
jor en. Sir major Ec, fi fieri n HG E F
potef’r, ponaturque En æqualis EF, 8c AH juugatur. Quo-
niam igitur n 1-1 quidem cit æqualis EF, AE vero ipfi DE ;
duæ An sa duabus DE Il? æquales flint, altera alteri 86
anguios æquales continent; ergo I bafis AH bafi D F cri æ-
qualis : à: A8 H trianguium trianguio D E F 8K reliqui an-
guii reliquis angulis æquales crunt, alter alteri, quibus æ-
qualia latera fubrendunrur. Æqualis igitur cit anguius EHA

5 ex byp. angulo EFD. fed EFD efi: æqualis banguio BCA. Ergo, 8c
un angulus angulo BCA en æqualis. trianguli igitur

’ Auc exterior au ulus un æquahs eft interiori 8c o
”5-h"1°”p0fito ECA, quo fieri non porelt v. quare non inæqua is

cit ne ipfi EF. æ uali51gitur. efl autem 8c An æqualis DE.
duæ igitur An BC uabus DE EE æquaies funt, airera aiteri r
an lofque æquaies continent. quare bafis A c æqualis eii
ba D F, 8: A se rrianguium trianguio D E F, 8c reliquus
anguius EAc relique angulo E D F cil: æqualis. Si igitur
duo trianguia duos angulos duobus anguiis æquaies ha-
beant, alterurn aiteri, unumque iatus uni lateri æquale,
vei uod æîiuaiibus adjacet angulis, vei quod uni æqualium
angu orum ubtenditur; 8c reiiqua latera reliquis iateribus
cqualia, aiterum aiteri, 8c reliquum anguium relique an-
guio æqualem habebunt. Q19d oportebat demoni’rrare.

PROP’

«finanpn-vmn.m.



                                                                     

LIBER I. 23PROF. xxvu. THEOR.
Si in dans reflua linea "(in linea incidens alterna: angulo:

inter f: Æqfldlfl’ factrit, Pdfdutlü tram "in linea.

In duas enim rediras lineas An en, recta linea E F inci-
dens alternes angulos AEE EFD æ uaies inter fe faciat.
Dico reûamkiineam A8 ipfi CD par ielam efl’e. Si enim
non efl: paraliela, produétæ
An, CD, Vei ad partes B D con-
venient, vei ad partes A c.
producantur, conveniantque
ad partes n D in unCto G.
traque GEF mangu i exterior
angulus AE F major a cit inte-

riore 8c oppofito EFG. fed 8: jæqualis 0, quod fieri non potefi. non igitur An c1) produétæ 6 et 57?-
ad partes BD convenient. .fimiiiter demonfirabitur neque
convenire ad partes Ac. qua: vero in neutras partes conve-
niunt, parailelæ t inter fe funt. parallela igitur cit A E ipfic Def- 3r-
CD. (mare fi in duas métas iineas méta linea incidens alter-
nos angulos inter fe æquales fecerit, paraiielæ inter fe e-
runt redise lineæ. Œod oflendere oportebat.

PROP. XXVIII. THEOR.
Si in dans "tu: linea «en En" incidens exteriorem 4n-

gulum interiori, à oppofito, (7’ 4d ufdem parte: aqua-
lem ferait, val interiores, (7’ 4d ufiiem parte: duobus
nais qui"; pardieu un»: inter fg "tu linea.

a

Induas enim refîtes iineas An cn* rea’a linea EF inci-
dens exteriorem anguium EGE interiori, &oppofito GHD
æquaiem faciat; vei interiores 8c ad eafdem partes son
GHD, duobus métis æquaies. E
Dico reâam lineam An reàæ

en parauelam elfe. Quoniam A G 3enim Ecn anguius æqualis efi:
1 anguio G un, anguius autem A 233’553.non angulo AGI-16, eritôt C - H D

ianguilISAGl-Ian ulo 6H1) æ- "
qualis: 8c funt terni. paral- , Fieia igitur efl: AB- ipfi ont. rurfus quoniam anguli DG H, g. me,
GHD duobus mais (un: æquaieï, 8c funt AG H ne. H æ- «deum. i

4. qualcs



                                                                     

:4. EUCLIDIS ELEMENTORUM
4 l3-11’Iim-qua1es duobus mais”: erunt anguli AcH DG H angulis

ne H GHD æquales. communis auferatur ne H. reiiquus
igitur AGH cit æ uaiis reiiquo GHD: 8c funt alterni. ergo
A n ipfi CD para lela erit c. Si igitur in duas re&as lineas
reéta linea incidens exteriorem anguium interiori, 8c op-
poiito, 8c ad eafdem partes æquaiem fecerit, vei interio-
res, 85 ad eafdem partes duobus reâtis æquales; paralieiæ ’
erunt inter fe reâæ lineæ. (Ai-0d demonflrare oportebat.

PROF. XXIX. THEOR.
In purullelue "in; linea: "en linea incident, à alterna:

angular inter fe squales, à? exteriorem interiori à oppo-
fito à 4d eufliem par": equulenn, (9’ interiorer, (’9’ ad
eufdem partes duobus métis quater (vicier.

In parailelas enim reétas lineas An CD reâa linea incidat
EF. DICO alternes angulos AGI-1 sur) inter fe œquaies efficere,
8c exteriorem EG B interiori, 8C oppofito, 8c ad eafdem par-

* tes 6H D æquaiem: 8: interio- E
res, 8c ad eafdem parcs EGH
G H D duobus mais æqualeÉ’Si A G B
enim inæquéiis efi: A G H ipfi
GHD, unus ipforum major cit.
fit major AGH. 8cquoniam AGI-l C”---Hî-D
angulus major cit anguiocHD; I

.communis apponatur son. an-
uii igitur A G H B G H angulis ne H G HD ma’ores funt.

"airains- ed anguii AGI-i BGH fum: æquales duobus te is 4. ergo
a G H G H!) anguii fiant duobus mais minores. quæ vero a

. minoribus, quam flint duo redû, in infinitum producuntur
H’Wm-W reéÏæ lineæ, inter fe conveniunt la ergo reâæ lincæ A8 CD

in infinitum produêtæ convenient inter (e. atqui non con-
veniunt cum paraiieiæ ponantur. non igitur inæquaiis cit
Ac a anguius anguio G HD. quare necefiario cit æquaiis.

elbhujusvanguius autem A en æqualis cit angulo EGBF. ergo, 8e
’ EG Blpfi o H D æquaiis erit. communis apponarur BGH.

an uii igitur EG B son funt æquaies anguiis BGH GHD-
le E G B B c H æquaies funt duobus métis: Ergo, 8: E c H
GHD duobus métis æquales erunt. In paralieias igitur re-
étas iineas méta linea incidens, 8: aiternos anguios inter fe
æquaies 8c exteriorem interiori, a: oppofito, 8c ad eafdem
partes æquaiem; 8c interiores, 8c ad eafdem partes duobus
mais æquaies efficiet. Qu’od oportebat demonfiîîîâb

J



                                                                     

LIRE]! I. . I a;
PROF. XXX. THEOR.

Q4! eidem un. linea fun: pardieu, Ù interfe pardieu
erunt.
Sir utraque ipfarum AB cD ipfi E F paraiieia. Dico

un ipfi CD pareilelam cire. Incrdat enim in ipfas reCta li-
nea. GK. 8c uoniam in parai-
leias mêlas incas An EF, re-
âa linea 6K incidit, angulus
AGI-r anguio GHF cit æqua-

.lis a. rurqu quoniam in pa-
rallelas métas iineas EF CD,
reüa linea incidit GK, æqua-
lis cit G HF angulus an uio
G K D s. ofienfus autem e 8: angulus A G K angulo G H F
æquaiis. ergo 8c A6 K GK D æquaiis erit. 8c funt al-
term. para eia igitur e An ipfi cob. ergo quæ eidemI’ 37-11mm-
reéÎtæ imeæ funt paralleiæ,8c inter (e paraileiæ erunt. Œod
oportebat demoniirare.

PROF. XXXI. PROBL.
Per datum punflum date "fla linea pardieu»: refium li-

neam ducere.
Sit datum quidemi punétum A, data vero reé’ta linea ne

oportet per A punétum ipfi ne reétæ lineæ aralieiam te- r
&am lineam ducere. Sumatur in ac quodvns punôtum D,
8c jun atur AD: confiituatur-
que a a reéizamiineam DA, 8c E À
ad punaum in ipfa A, anguio -’ i rADC æqualis anguius DAE: v
8c in direétum ipfi E A méta
linea AFproducatur. Quoniam

. . . B D Cigitur in duas refias lineas ne
EF reâa linea A D incidens al- ’
ternos anÊulos EAD ADC inter fe æquales eiîicit, EF ipfi
ne paralle a erit 5. Fer datumi ’tur punâum A datæ reâæ b :7. hujug.
lineæ ne parailela duèta cit re a linea EAF. Qod facere

oportebat. rPROF. XXXII.» THEOR.
Omm’e trianguli une latere produtio exterior ungulus duobue

interioribur, (f oppglirie e]! aquulù, à trianguli tu: in-
hume arguü duobus («in qui" faut.

Sir



                                                                     

.26.

Sit trian um ADC: 8c unum ipfius latus ac in D pro-
ducatur. ico angulum exteriorern ACD duobus interneri-
bus, 8c eppefitis CAB Anc æquaiem elfe; 8: trian li trcs
interiores anguios ADC ECA CAB duobus reâis e e æqua-

e :3. bubales. Ducatur n enim pet pun- A E

EUCLrDrs ELEMENTORUM

&um c ipfi An reâæ linea:
arailela CE. 8c quoniam An

lpfi CE paraileia cit, 8c in
ipfas incidit Ac, alterni an-
guii EAC ACE inter fe æ-

, .quales funt . rurfus quoniam C n iAs parailela cit CE 8c in ipfas B l .
incidit reâa linea En extenor angulus E c D interlon 85

5 19- 1M"!- oppofito. A ne en: æquaiis Il. ofienfus autem en: anguius AC E
æquaiis angulo BAC- quare rotas ACD exterior anguius
æquaiis cit duobus interioribus, 8c oppofitis BAC AEc.
communis apponarur ACE. anguli igitur A CD ACB tribus
A E C E A c A c a æquales funt. fed anguii A C D A c B fun:

.- 13. hujvu. æquales t duobus reéîtis. ergo 8c Ac B c 8 A CA n duobus
mais æquaies erunt. Omnis igitur trianguii une latere pro-
duâo exterier angulus duobus interioribus, 8c oppofitis et!
æqualis; 8: trianguli tres interiores anguli duobus mais
æquales funt. Quod demonftrare oportebat.

COROLLARIA..
r. Omnes tres anguii cujufque trianguli fimui fumpti æ-

uales (un: tribus angulis cujufque alterius trianguii fimui
umptis.

a. Si in une triangule duo anguii zut finguii aut fimul
æquales (in: duobus anguiis alterius trianguli, erit reiiquus
angulus relique æqualis. .

3. In triangule fi unus anguius retins fit, reiiqui fimui
unum reâum conficiunt.

4.. In triangule Ifofceie fi an lus æquis cruribus conten-
tus reétus fit, reiiqui ad bafim unt femireéti.

g. In triangule æquiiatero angulus quilibet æquaiis cit;
duorum reâorum vei Ë unius reéici.

T H E O R E M A.
. Omnerfimul interiore: auguli cujufeunque guru "Hi-liure

confiaient 63’: rot refît): dempti: guatuor un au: lutera gurt.
Nam figura unuqutque reéîIlinru re aloi pote]! in triangule

dînait) amura que": finit ipfiue guru: lutera, V. G. [î
quatuor ne" bahut refivlvitur in duo tringla, fi quinqua in

tria



                                                                     

v1.13!!! I. 27"in: tringla, file: in quatuor, é’fie deiurepr; que" par pne-
eedentm on)"; borum triuugulorum auguli Iguane!" au to:
nais guet un: triangule, fil mue: borum triugulorum«une
anguli quiet un: anguli: fi un interioridur; yuan orme:
anguli interiore: figura æqua et finit bi: to: "au: quo! [un
triangule, lm e12 dis tu redis dempri: quatuor que fiat
latent figurt. 0; En).

THEOIR. 11.
0mn fini errer-ion: auguIi eujufçue figura: redîih’mæ coeffi-
ciunt quatuor refior.

Nm exteriorer 113ml tu»: interioridu: couffin! 61’: to:
"au in! [une luter: gare; niera ex prenaient: Tbeor.
amer lfitlfivfl! jàIi r in: du to: "au: dempti: quatuor
quo: [un lutera figure, par: extniore: confiai": quatuor
"au. Q: E. D.

PROF. XXXIII. THEOR.
au aquuler à purullelus ad enflent pane: conjuugum

Q97:61.: liners: à ipfu uquuler, à pardieu faut.

Sint æquales, 8c arailelæ An ce: 8c ipfas conjungant
ad eafdem partes reêæ liriez AC BD. Dico Ac BD æquales,
8c parallelas cire. Ducatur enim 3c, 8c quoniam An parai-
!ela cit ce, in ipfaque inci-
dit nc; alterni anguli A ne
non æquales flint A. rurfus A B "9min
quoniam An cit æqualis CD,
communis autem ne, duæ An

x...---..c D
ne duabus Ec en fun: æquo.-
ies; 8: angulus ADC æquaiis
sagum un; bafis igitur Ac
b ’B D efi: æqualis 5 : triangulumque AEC trian le 8613:5 4c hui"!-
8t reliqui an uli reliquis anguiis æquales erunt, a ter aiteri,
quibus æ ua 1a latera fubtenduntur. ergo angulus ACE angu.
le cane æqualis. 8e quoniam in duas métas linea: ne BD
reéta linea scincidens, alternes anguios ACB CED æqula-

es



                                                                     

a8 EUCLrDrs ELBMENTORUM
"plaigniez inter fe efficit, paraliela cit AC ipfi BD r, Ofienfa au-

tem cil: 8c ipfi æquaiis. Q; igitur æquales, 8: parallelas
ad eafdem partes conju unt reétæ lineæ, 8: ipfœ æquales,
8: parailelæ funt. Qu oportebat demonitrare.

Defin. Paruflelogrummum e]! figura quadrilutera cujue limu-
oppofitu luterafuut peuhle.

PROF. XXXIV. THEOR.
Pamllelogrummorum finitiorum lutera, que ex oppojiro, Ô’

unguli, inter fe uquulia [un 5 6* diamant en bifurium
leur.
Sit paraiielogrammum ABDc, cujus diameter 8C. Dico

ACDB parailelogrammi iatera, quæ ex oppofito, 8: angu-
ios inter (e æqualia elfe, 8: diametrum Bc ipfum bifariam
fecare. Quoniam enim. arailela cit An ipfi ce, 8: in ipfas
incidit méta linea ne; uii
aitemi Anc BCD inter. e æ-
quaies funt 4. rurfus uoniam A BAC ipfi BD paraliela e , 8: in
ipfas incidit ne; alterrii an-
guli Ac B c BD æquales flint c I . D

a :9. hijus.inter (e I. duo igitur trianguia.
funt ABC au), uæiduos an-
gulos ABC BCA uobus anguiis BCD CBD æquaies habent
alterum alteri; 8: unum latus uni lateri æquaie, fcil. quad

b a6. hujus. en: ad æquaies angulos, utrique commune ne. ergo, b 8c re-
liqua iatera reliquis lateribus æquaiia habebunt alterum al-
teri, 8: reliquum angulum relique angulo æquaiem, æquale
igitur efi: latus quidem A B lateri CD: lares veto A C ipfi
BD, 8: angulus BAC angulo BDc æqualis. 8: quoniam an-
gulus ABC cit æquaiis anguio BCD; 8cangu1us CBD, an-
gulo ACE; erit totus anguius’ABD æqualis toti ACD.
olienfus autem cit, 8: angulusnAc angulo BDC æqualis.
paraiielogrammorumi itur fpatiorum latera, quæ ex op- ,
pofito, 8: anguli, inter e æquaiia flint. Dico etiam diame-
trum ca bifariam feeare. Quoniam enim æquaiis eli A B ipfi
ce communis autem ne. duæ A8 ne duabus DC CB æqua-
les funt, airera alteri, 8: angulus ABC œquaiis cit anguio BCD;

c ç’hujns. bafis igitur r A C bafi D B æqualis. quare, 8c triangulum
ABc triangule BCD æquaie erit. ergo diameter Bc paral-
lelogrammum ACDB bifariam feeat. Qijod oportebat de-

monfirare. .P R 0 P.



                                                                     

Liner: Ï.
PROF. XXXV. TH EOR.

Parallelogrurnmu fuper eudem 641i, à in iifdem purullelis

confirma, inter [e oqualiu funr. l ,
Sint paralieiogramma ABc D, EBCF fuper eadem bali BC,

8: in eifdem parallelis ’AF Bc coufiituta. Dico parallelo-
rammum ABCD paralieiogramrno EBCE æquale elfe.

gai-oniam enim parallelo- -Frammum eft ABCD, æ ua-. A . D E
isneltADipfiEC. ea cm ’

quoque ratione’, 8: EF cit æ-
qualts Bc. quare’ 8:,üAD ipfi G
E F æquaiis entai z 8: comme:
ms DE. rota lgltllr A E,etoti
DE cil æqualis. en autem, 8: B c
AB æqualis Dc. ergo duæ EA
AB duabus FD DC æquaies flint, airera alteri, 8: angulus
FDc æquaiis angulo EAB, exteri r interiori d, bafis igitur
E8 bufi Fc efiræqualis, 8: En: viangulumæquale trian-
gule FDC. commune auferarur ÜGE. reliquum igitur tra-

29

4 34.. bips;

Ô Azimut;

cum

daanju.
eçqhn’ps.

pezium ne D. relique trapezio E’GC F cit æqualef. com-f bien,»
mune apponarur-Gin triangulum’. ergo totum parallelo-
grammum ABCD toti paralleiogrammo EBCF œquale erit.

anallelogrammaïigitur (uper eadem bafi, 8: in eifdem pa-
rallelis cenltituta inter [e æqualia (net. .Œlpd eportebat
demonfirare. ’ ’ -

PROF. XXXVI. THÉ OR.
Paulldogronmm fuper inqualilnu influx, (9’ in eifdem pu-

rullelit tonflitutu inter fa aqualiu funr. I
Sint parallelogramma ABCD EFOH fuper æqualibus ba-

fibus Bc FG, 8: in eifdem parailelis AH IG conflituta. Di-
co parallelo rammum A B c D parailelogrammo E F G H æ-

quale eEe. onjungantur enim A D E IDE CH. 8: quoniam æqualis.
cil: Bc ipfi FG, 8: FG æ ualis
ipfi EH; erit 8: BC ip EH
æ ualis. funtque parallelæ, 8:
ip as conjungunt en ca; quæ
autem æquales, 8: parallelas ad
eafdem partes conjun unt, æ- B C F G

uales, 8: parallelæ unt 5. ergo EB, CH 8: æquales flint,
parallelæ : quare EBCH parallelogrammum cit,8: æquale

paralielogrammo AICD c 5 bafim enim candem 112».th B c,
8:

a Hyp.

injuria.
e 3;.hujus.
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. 8: in eifdem parallelis ne, AD conflituitur. limili rationne,
8c mon ara lelogrammum eidem paralielogramme EBcn
eli: æqua e. cr o parafielogrammum ABcD parallelogram-
me E FGH æqu e erit. Parallelogramma igitur fuper æqua-
iibus balibus, 8: in eifdetn parallelis conflituta inter fe lunt
æqualia. (bled epertebat demonih’are.

PROF. XXXVII. THEOR.
Triangulu friper eudern bufi, à in eifdent parulielit myti-

tutu inter je uquuliu flint. .
Sint triangula ABc,D Bc fuper eadem bali Be, 8: in eil’dem

parallelis AD Be confiituta. Dico ABc trianguium trian-
gule DBC æquaie elfe. Producatur AD ex utraque parte in

A E, F punéta: 8: pet liquident A D
ipli CA parallela ducatur B E, E PaBIJWIjm-a pet c veto ipfi BD paralleia
cr. paralleiogrammum igitur
cit utrumque i forum EBCA

, D Be F, 8: par lelogranimum
f 35- halas. E E c A el’t æquale v parallelo-

grammoDB C F, etenim lisier B C
eadem funt bali ne, 8: in e’ dem pareilelis Bc EF: clique pa-

5 34» lminralleiogrammi quidem EBCA dimidium 5 ABc triangulum,
cum diameter au ipfum bifariam fecet: parailelogrammi
vero DBCF dimidiumbtriangulum me; diameter enim De

eAxiom.7. ipfum bifariam fecat. quæ autem raquaiium dimidia fun:
inter le æqualia flint. ergo triangulum ABC triangule Duc
cit æquaie. Triangula igitur fuper cadcm bali, a: in eifdem
parallclis confiituta inter le æquaiia liant. Œod oponebac
dem’oniÏrare.

PROF. XXXVIII. THEOR.
Triongulu fuper barbu: equulibut, à in eifdem purulldit

confiture inter e funt uquuliu.
Sint triangula ne DCE laper æqualibus bafibus, Be CE

8: in eifdem parallelis BE An a l D n-
conltituta. DICO An: triangu- i .ium DCE triangule æquaie elfe.
Producatur enim AD ex utra-
que parte in G, H punéla: 8:
per E quidem ipfi CA paraiiela
ducatur 364: pet E vero duca- .

a gaminant EH parallela ipfi Dc 4. pa- B C E
rallelogrammum igitur el’t utrumque ipforum GECA peut.

arque-



                                                                     

LIBEx I. l3:«que elt paralielogrammum G B c A æquale 5 paraiieleJ 35- huila
gramme DCEH: in æqualibus enim (un: bafibus BC CE, 8: .
in eifdem DE en parallelis. parallelo rammi vero GECA
dimidium c en: A Bc trian uium, narn iameter A B ipfum. 34.. baya;
bifariam fecat. 8: raile ogrammi D C E H dimidium c cil:
trianguium DCE, ’ameter enim DE ipfum feeat bifariam.
qua: autem æquaiium dimidia funt 4, inter le æqualia funt.d Axiomq.
ergo ABC trianguium trian le Dc E efl: æquale. Trianguia
i itur fuper æquaiibus bali us 8: in eifdem parallelis con-

ituta,inter le (un: æqualia. (fil-9d demonltrare oportebat.

PROF. XXXIX. THEOR.
Triangulu aquuliu friper eadem bafi, (’9’ ad enfilent parte:

conflitutu, in eifdem quoque fun: purullelir.

Sint-æqualia triangula ABC DBC fuper eadem bafi Bc
confiituta, 8: ad eafdem partes. Dico, 8: in eifdem paraile-
lis elfe. Ducatur enim AD- Dico AD parallelam cire ipli
ne. Si enim non cit arallela A
ducatur 4 cr A pun um ipli
ac parali a recta linea AE, 8C

D

17. c ducatur. æquale igitur v Icil: ADC trianguium triangule
E B c i, fuper eadem enim eli: 5 aplanira;

B
bafi Bc, 8: in eifdem Bc, AE
arailelis. fed A B c triangu- cnm triangule DBC r el’: æ uale. ergo 8: triangulum DBC° En"-

æquale cit ipli BEC triangu o, majus minori, quod fieri non
potel’c. non igitur AE ip i ne paraileia en. fimiiiter olten.
demus neque aliam quampiam paralleiam elfe, præter ip-
fait) An, ergo AD ipfi cit parailela. Triangula igitur æqualia
fuper eadem bali 8: ad eafdem partes conflituta in eil’dem
quoque (un: parailelis. Œod oportebat demonfirare.

e 3l. Enjeu

PROF. XL. THEOR.
T riungulu lupulin [uper lafilzus cquulilzus, (3’ 4d enfilent

putter confiture in eifdem quoque junt purullelit.

Sint æquaiia triangula ABc CDE fuper æqualibus bafibus
ac CE confiituta. Dico etiam in eifdem elfe paralielis. Du-
çatur enim AD. Dico AD ipfi BE parallelam elfe. Nam
li non el’t, ducatur pet A ipli BE paralleia AF, t 8: FE du-

catur.
quinine.

LX



                                                                     

à: I EUCLIDIS ELBMENTORUM
0 33JHJW-catur. trianguium igitur ADC triangule FCE’elt æquale 5,

cum l’uper æqualibus bafibus A - a n
8: in eifdem parallelis BE AF flafla-1
confiituantur. fed triangulum J
A B c æquaie cit triangule
DCE. ergo 8: triangulum DcE
triangule F C E a: uaie erit,
majus minori, que ,fieri non
omit. noni itur AF ipli ne B C E*cit paralieia. 1miiiter demonlirabimus neque aliam quam-

piam parallelam elfe, præter An. ergo AD ipfi EE aralicla
erit. Æqualia igitur triangula friper bafibus a: ua ibus, 8:
ad eafdem partes conflituta, etiam in eifdem unt paralle-
lis. Œod demonflzrare oportebat.

PROF. XLI. THEOR.
Si parullelogrummum, à trianguli"): eundent bufim halant

in eifiiemquefinr parallelis; parallelogmmmum ipfiw tri-

anguli duplum erit. 4
Paralieiegrammum enim ABCD 8: triangulum EBC,

bafim habeant candem 3c, 8: in eil’dem lin: parallelis ne
A E. Dico parallelogrammum AEcD trianguli EBc duplum
elfe. Jungatur enim Ac. tri- A D ’ E
angulum igitur ARC triangule

437.hujus.EBC cit æqualea; namque fu-
ger eadem bali Bc, 8: in cil:-

em Bc AE parallelis confii-
tuuntur. fed ABCD parallelo-
grammum duplum cit trian-

6 34. hujns. guli A BC 6, cum diameter A c B C
ipfum bifariam fecet. quare 8: ipfius EEC trianguli duplum
erit. Si igitur paralielo rammum, 8: triangulum candem
bafim habeant, 8: in ci dem lint arallelis; duplum erit
paralleiogrammum ipfius triangu i. Œed demonfirare
oportebat.

PROF. XLII. PROBL:
Dura triungulo equule purallelogrummum conflituere in data

urgulo refiilineo. vSir datum triangulum ABc, datus autem reétilineus an-
ulus D. Itaque eportet, date triangule A B c æquaie paral-
elogramrnum coulhtuere in angulo reâilineo ipfi D æquaii.

i Secetur



                                                                     

1.13151: I. 33Secetur ne bifariamain E, 8: junéia AE, ad reétam lineam4 "Juin;

ne, arque ad punétum in ea A 1- g
E, cenltituatur angulus 1’ch 6:5.hujus.æqualis ipfi D: 8: pet A qui- d
dem ipfi Ec parallela ducatur

c Ac, per c vero ipfi FE du- à".catur parallela r CG. aralieio- D i 3L m
grammum igitur e F Ecc.
8: quoniam EE cil: æqualis ne, v E. C
erit 8: ARE trianguium d triangule AEC æ uale, fuper taqua-d 38. hujlu.
iibus enim fun: bafibus BE ne, 8: in eif cm Bc AC paral-
lelis. ergo trian uium AEc trianguli ABc cil: duplum. cit
autem, 8c para Ielogrammum F Eco duplum e trianguliqnhuiur;
AEc 5 bafim enim eandem habet, 8: in eifdem cit parallelis.
æ uale igitur ell: FECG parallelogrammum trian le ABC
haci)etque CEF anguium æqualem angulo D date. are igi-
tur triangule ABc æquale paralielo rammum FECG cen-
l’titutum cit, in angulo CEP, qui anguÎo D elt æqualis. Qued
quidem facere oportebat.

PROF. XLIII. THEOR.
Omnis parullelogrummi fputii, eorum, que circa diumetrurn

faut, parallelogrammorum complementu inter fe funt o-
qualiu.

Si: parailelo rammum ABCD, cujus diameter ne, 8: circa
ipfam BD para ielogramma quidem fin: PH EG, quæ veto
complementa dicumur AK KG. Dico AI: compiementum
compiemento KÇ æquale elle. Qioniam enim paralieiogramo
mum elt ABCD, 8: ejus dia- A l H
meter BD, æqualeteli AED g bu.triangulum triangule BDC. 3’. inrurfus quoniam HKFD parai-
ieiogrammum el’c, cujus dia-

meter DE, triangulum HDK 5p
triangule D Fi: æquale aerit. ’eadem ratione, 8: trian lum B G c
KGB triangule EEB e æquale. cum igitur triangulum
quidem EEE æquale ’fit triangule ne: triangulum veto
nm: ipfi ont, erit triangulum BEK una cum triangule
En]: æquaie triangule BGK una cum DFK triangule. cit
autem 8: totum triangulum AED æquale tori EDC. reli-
quum igitur AK compiementum relique compiemento Kc
cit æquale. Ergo omnis parallelogrammi fpa:ii,eorum, qu:

U I cucu.
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circa diametrnm flint, paraiieiogrammorum complementa
inter le æqualia funr. de eportebat demonlirare.

PROF. XLIV. PROBL.
Ad datum reliurn lineam dato triangqu equule parallelo-

gamma upplicure in duto angulo reftilineo.
Sir data quidem re&a linea A B; datum vero triangulum

c, 8: datus angulus reétiiineus D. Oportet igitur ad atam
reâam lineam, An date triangule c æquaie parallelogram-
mum applicare in an o ipli D œquali. Conflituatur trian-

.42. najas. gulo c æqualetpara ielogrammum BEFG, in angulo EBG
qui efl: æqualis D. 8: ponatur EE in direétum ipfi An, pro-
ducarurque FG ad a: 8: pet A alterutri ipfarum BG se

a 31.11an parallelai ducarur Au, 8: un jungatur. Qigoniam igitur in
allelas AH EF recta linea ne incidit, anguli AHF a";

e :9. najas. uobus re&is æquales e F E
l’eut. quare EHF tu:
duobus reétis funt mi- i

Dnores. qua: veto à mino-

d Axio. la.
ter le. ergo 88 FE pro-
duôtæ convenient. pro-

. H A 1.ducanrur, 8: cenvemenr
in E - perque x alterutri ipfarum EA PH pmuela 5 ducatur
KL, 8: An en ad L, M pan a producantur. parallelogram-
mum igitur cit HLKF, cujus diameter a x, 8: circa a:
paraile ograrnma quidem fun: AC ME; ca veto quæ com le-

. 4.3. bujus.menta dicunrur LI EF: ergo La ipli EF cit czquale. ed,
j.;.huju.8: EF æquale elr triangule C. quare, 8: LB triangule c ae-

quale erit. 8: quoniam G B E angulus æqualis f cit angulo
ABM, fed 8: æqualis angulo D, erit 8: angulus AEM angulo
D æqualis. Ad datam igitur refrain lineam AE, date trian-
gule C æquale parallelogrammum confiitutum cil: LB, in
angulo AEM, qui cf: æqualis angulo D. Qued facere o-
portebat.

PROF. XLV. PROBL.
Reflilineo du» equule parallelgrumntum conflituere in du"

angulo reâilineo.

. Si: datum reCtilineum ABCD, darus vere angulus retiri-
ilnClIS E. Oportet reâihneo ABCD æquale paralleiogram-

mum

ribus, quam funt duo re- .titi, in mfimtum produ- G B ilcuntur, conveniunr d in-

il



                                                                     

*LrnEk’I. i a;mum confiituere in angulo ipli E æquaii. Conjungantur
enim D n, 8: cenliituatur triangule A D a æquale a parallele-e 4:- hululé

mum FH: in angulo H r: F, qui el’r æqualis angulo E.
deinde ad re&am lineam G H applicetur triangule DBc æ-
quale à paraiielogrammum GM, in angulo GHM qui anguieû 44-- bull";
E cil: æqualis. 8: quoniam angulus E ualis cil: nm ne
ipforum HxF GHM, erit 8: une angu e eau æquo is.
communis apponarur une, an li igitur HKF une au,
Fuite Eus sur: æquaies flint. cd FIEF KHG (un: æqua-
es; r duobus mais. ergo, c 29. hujuu.’
8: KHG GHM duobus r Gre8tis æquaies emnt. ira- D
que ad aliquam reétam
lineam en. 8: ad datum a
in ea punôcum H duæ re- E
être lineæ KH au non A

B K. 1-1
ad eafdem partes lita:
an nies deinceps uobus
re is æquaies eficiunt-
in direâum igiturdet’ç x a ipli n M. 8: quoniam in parai-4 relui";

. lelas KM FG retira linea HG incidit, alterni angnli une
HGF æquaies alune. communis apponarur HGL. anguli igi-
tur M HG HG L, angulis HGF HGL funt a: uaies. at un.
guli MHG ne: æquales c (un; duobus te i5. uare 8:
anguli HG F H G L duobus mais æquales erunt 5 in ireétum
a igitur el’e FG ipfi G L. 8: quoniam r: F ipfi HG 8: arqua-
lis.efi, 8: parallela, (cd 8: ne ipfi M L; erit EF eipfi M Lego.buiuu.’
8: œquaiis, 8: pardieu. ipfal’que conjun nr refis: lineæ
KM FL. ergo 8: KM FL æquaiesf 8: parai elæ funt. parai-fas-hujm-
leiogrammum igitur cit KFLM. at cum rriangulum ui-
dem A BD æquale lit paralleiegrammo ne: triangu um
vere DBC paraiieiogrammo CM5 erit totem ABCD retiri-
lineum toti paralleiogrammo K F L M æquale. Date igitur
reâilineo A B c D æquaie paraiieiogrammum conflitutum
cit KFLM in angulo nm, qui elt æquaiis angulo E date.
Qued facere oportebat.

’ Cor. Ex jam diâis manifelium cit quomodo ad datant
reâam lineam, date reâiiineo æquaie paraileiegrammum
applicari poliit in date angulo reétriinee.

PROF. XLVI. FROBL.
Super data "tu [bien quadrant»: deftribere.

Sir data méta linea ne. Oportet fuper ipfa An quadratum

- C a defcrifi
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a ll.hujus. defcribere. Ducatur drcétæ lineæ A a à punâo in sa dato
* 3- huma ad mélos angulos Ac; 8: ipfi A8 æqualis Il ponatur AD :

erque pun&um D ducaturt DE ipfi AB parallela, 8: pet a
o 33-huîu3-1pfi AD parallela c ducatur DE. parallelogrammum igitur cfl:

A083. 8c A8 quidem e11: 4 æqualis DE
434-hujus.AD vero ipfi d sa. fed BA ipfi un e

æqualis. quatuor igitur 8A un»: En in-
ter fe æquales funt,ideoque æquilaterum
efi: 1mn parallelo rammum. Dico e- J: E
tiam reétangulum e e. Œoniam enim in
parallelas AB DE méta linea incidit A D,

c :9. hujus. anguli n AD un; duobus reé’cis [nm a æ-

qualcs. reâus autem dt au), ergo, 8:
ADE reâus erit. parallelogrammorum
veto fpatiorum, quæ ex oppofiro (nm: la- A B-

fgç. hujus. rem, 8c angulif inter (e æqualia film. re- -
&us igitur cit uterque oppofitorum A DE un angulorum:
85 0b id reâangulum efi A DER. Oi’cenfum autem eft æ-
uilaterum elfe. andratum igitur fit necefle CR, aulne cit
uEer reéÏa linea A B dcfcriptum. ngd ipfum facere opor-

te at.
Cor. Hinc omne parallelogrammum habens unum angu-

lum reétum cit reâangulum.

PROF. XLVII. THÉ 0R.
In rec’tnngulis triangulis, quad à latere "En": angulum

fubnndente defcribitur quadratum, qui: ejl quadra"),
qu à lamibu: refiam angulum (authentifia: defiribun-
tur.
Sit triangulum reôtangulum ne, reaum habens me zut

gulum. Dico quadratum defcriptum à recta ne æquale elfe
quadratis, quæ ab ipfis 8A AC de.
lcribuntur. Defcribatur ncnim à 8C G
quidem quadratum BDEC, ab ipfis- H

a 4,muüuLnA AC quadrata a G B ne, perque A
alterutri ipfarum un CE parallela du-
cgtur AL; 8c AD rejungantur. Quo- K
mam igitur uterque angulorum ne B s.5 ne... au, 3A c. raflas 5 ef’t, ad aliquam rcétam
lineam 8A, 8: ad datum in ca pun-
âum A duæ méta: lineæ AC A0 non

2d eafdem partes pofitæ, angulos ui n L la
deinceps fun: duobus mais arqua es ’

c x..hujm.efficiunt5 in direétum igitur cefi en ipfi ac. çadem ra-
donc,



                                                                     

LIBER I. 37tione, 8c A]; ipfi AH cit in direâum. 8c quoniam angulus
ne c efi æqualis angulo F 8A, reétus enim urerque cit, com-
munis apponarur ARC, totus igitur. DBA angulus toti ne
efl; d æqualis. quôd cum duæ A8 BD duabus F a ne æqua-dAxiomwz.
les d fint, altera. alteri 8c angulus DBA æqualis angulo ne,
erit 8c bafis au ba 1 PC æqualis c, 6: A si) triangulumc çvhujuc.
triangule [rac æquale. efcqueftrianguli quidem un du-
plum BL parallclogrammum, bafim enim eaudem habent
a D, 8c in cifdem. BD AL funt parallelis: trianguli f ver0f41.hujus.
F a c duplum cit on quadratum, rurfus enim bafim habent
eandem F8, a: in eifdem flint parallelis FB GC. quæ autem
æqualium duplicia. inter fe æqualia g ruait. ergo æquale cit: un". 5.
parallelogrammum BL ipfi en quadrato. Similiter juuétis a:
8K, ofiendetur etiam CL parallelo rammum æquale qua-
drato HG. totum igitur avec qua ratum duobus quadra- à
tis ce ne cit æquale. 8: defcribitur quidem page quadra-
tum à rafla linea ne, quadrata veto G a HG ab ipfis 8A AC.
quadratum igitur DE, à latere 3c defcriptum æqunle cit
Ëadratis, quæ defcribuntur à lateribus 8A AC. Ergo in re-

angulis rriangulis, quadratum, quod defcribirur à latere
reclum angulum fubtendente, æquale efl: quadratis, quæ à.
lateribus reétum angulum continentibus defcribuutur.
QLOd oportebat demoni’crare.

PROF. XLVIII. THEOR.
Si quadratum, quad defcribitur ab une laterum trianguli,

æquale fit quadratir, que à reliquis" trianguli luterilms
defcribuntur; angulus reliqui: duobus trianguli luterilma
cgntcntuc reflux erit. .
Si trianguli ABC, quod ab uno latere ne defcribitur qua-

dramm æquale fit quadratis, quæ à reliquis trianguli latteri-
bus sa AC difcribuntur, Dico angulum BAC rectum elfe.
Ducatur enim à punao A ipfi AC ad refîtes angulos An;

panqturque AD ipfi a A æ- Dqualis, St DC jungatur. uo-
niam igitur DA efl: æqualis
ne, en: 8: quadratum quod A
defcribitur ex D A æquale
quadrato ex au. commune
apponarurquadratum,quod ex B c
A c. ergo quadrata, quæ ex DA
AC æqualia funt uadratis quæ ex 8A AC defcribuntur.
fcd quadratis qui cm, quæ ex DA AC æquaie 4 cit quod447.huju:.
ex ne quadratum; radius enim angulus cit DAC: qua-

C 3 dratis
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(intis vero, quæ ex n A Ac æquale ponitur quadratum,
quad ex ne: quadratum igitur, quad ex ne a: uale en: ci,
quod ex ne quadrato. ergo a: lattis DC latter: en cit æ-
guale. 8K Quoniam m cit æquaiis An, communis autem Ac,

1 me DA Ac æquales fun: duabus 8A Ac; a: bafis oc ef’c æ-
! 0. marquais bali en: angulus fiigitur DAc angulo BAC e11 æquaiis.

reétus autem efl DAC. ergo 8c BAC reâus erit. Si igitur
quadratum quod defcribitur ab une laterum trianguli, æ-
quale fit quadratis quæ à reliquis trianguli lateribus defcri-
buntur, angulus reliquis duobus trianguli lareribus conten-
tus rcétus erit. (1191 oportebat demoniirare.

EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBEK SEC’UND’US.

.DEFINITIONES.
I.

MN E parallelogrammum reÇtangulum contineri di-
citur fub duabus reâis lineis, quæ reétum angu-
lum comprehendunt.

Il.
Omnis paralleIOÊrammi fpatii unumquodvis eorum que:

circa diametrum ip us faut paralielogramrnorum,cum duo-
bus complementis, gnomon vocetur.

o PROPOSITIO I. THEOREMA.
Si fiat du "(la linea, airera autem ipfarum flafla fuerit

in quotcunque partes; remngulum fui: «imbus mais li-
mis contentant qui: efi ci: reâdngulis, qua fiel: rafla
linea infefia, à figuli: partibus continentur.

Sint duæ re&æ lineæ A, ne; 8c feéÏa fit ne utcunque in
punélis D, E. Dico re&angulum E D E,C
mais lineis A, BC contentum
æquale elfe reétangulo quod
continetur fub A 8c en, 8c
reâangulo uod fub A 8c D E, G]

&eiquod ubA&Eccon- K .L. H.tinetur. Ducatur enim a pun- -------fic a ipfi ne ad reétosâan- F A

4, quidem ’
gales BF: arque ipfi A pommai æqualis ne: 8: pet cZï’ËÏiËË;

( z
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t Sl-Pfîmï- uidern ipfi ac parallela cducatur ou: pet n, E c veto

Eucantur DK EL CH parallelæ cipfi ne. reaangu um igi-
tur au cit æquale rectangu-
lis 8K DL au: atque efl: un
quidem quad fub A 8:. ac
continetur, etenim contine-
turfub on se; 8c sa ipfi A
cit æqualis; reâangulum au-
tem a: cit quad continetur
fub ipfis A 8: au, continetur

a DÉC

. Jc 3.1.11
r Aenim fub ce BD, quarum on ei’c æqualis A; 8: reétangu-

lurn D L cit quad continetur fub A 8: D E, quoniam D 1c,
43,, pfimj.hOC eiid sa ipfi A cit æqualis; 8c fimiliter reâangulum en

en: quad fub A 8: se continetur. et o rcéiangulum conten-
tum fub A 8: BC cit æquale rcâangu o contenta fub A 8: BD,
8: contenta fub A 8: DE, 8: adhuc contenta fub A 8: ac.
Si igitur fuit duæ redise lineœ, airera autem ipfarum (e613.
fuerit in quotcunquc partes; reétangulum fub duabus métis
lineis contentum cit æquale eis, quæ fub méta linea infeéta,
8: fingulis partibus, continentur. Quod oportebar deman-
firare.

PROF. Il.

quad à tata fit quadruto.

THEOR.
Si rafla linea [c614 fuerit utcunque; refiangulu que fub

tout, à finguli: partibus tontinentur, aqualiu fun: ci

Reôta enim linea A3 (bâta fit utcunque in punéto c,
Dico reâangulum qu. d fub An ne continetur unà cum
contenta fub AB Ac æquale elfe quadrato, quo

L4;a 46.primi. Defcribatur 4 enim ex A8 qua-
. Idratum ADEB, 8: par c du-

5 SI-anI-catur b alternai ipfarum A D
a]; parallela cr. æquale igitur
cit Ali. reâangulis A F ce. at-
que cit A a quidem quadra-
tum, quod ex A a; A? vero
reâangulum contenrum fub 8A

A

Ù J

dfit ex An.

si.Ac; etenim fui) DA AC continetur, quarum An ipfi An
cit æqualis; 8c reâangulum ca continetur fub An ac, cum
tu: fit æqualis A8. ergo reéhngulum fub A8 8: Ac una
cum reâan uia fub A8 8: ne æqualc cit quadrato ex A8.
Si igitur te a linea uccunque (8&3. fuerit, reâangula, quæ
fub tinta 8: fingulis partibus continentur, æqualia funt ei,
quad à rota fit quadrato. ngd demonflrare oportebat.

PROP.

- - JAR--

- H4---*-... -.-. 44.-
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LIBER H.
’PROP.- Il]. THEOR.

Si rafla linea uranique frôla fuerit; reblangulum fub tata,
é un eju: parte aontentum arquai: ejl (9’ refiangula,
quad fub partibus aontinetur, Ù ai quad à pradiâa part:

fit quadrata.

4!

Reéta enim linea AB [crêta fit utcunque in punéto c. Di-
co fub An 8c ac reûangulum æquale elle reâangulo fub Ac
Bc unà cum quadrato, quad fit ex ne. Defcribatur Aenima 45.P’ïmï
ex ne quadratum CDEB; producaturque en in F : 8c per
A alterutri ipfarum en ne. pa- A a nrallela 6 ducatur A F. æquale
urique erit reâan uium A E
i fis AD ce: 8: e AE qui-

em reétangulum contentum
fub A8 ne; etenim fub A8
en continetur, quarum sa efi:
æqualis ne: reâangulum ve- D E
r0 An cil: quad continetur fub Ac ca, cum DC ipfi CB fit

b 3r.primi.

æqualis: 8: DE cil: quadratum, quod fit ex ne. ergo métan-
gulum fub An ac cil: æquale reétangula rab AC en unà
cum uadrato quad ex B c.- Si igitur recta linea utcunque
feéta uerit; reétangulum fub tata 8: una ejus parte con-
tentum æquale cit reétangulo,quod
8: ei quad à prædiéta parte fit quadrato.

PROF. 1V. THEOR.
Si rafla linea [:84 fuerit mantique; quadratum quad fit à

tata aquale erit, à quadratis que à partibus fiant, (7’
ai quad bi: fub partibus cantinetur reliangula.

Reâa enim linea AB feCta fit utcunque in C. Dico qua-

fub partibus continetur,

dratumëuod fit ex An æquale elfe, 8: quadratis ex Ac en
8c ci te angulo quod bis fub Ac A c B
c B coutinetur. Defcribatur 4
enim ex An quadratum aman, H a
jungaturque au, 8: pet c qui-
dem alterutri ipfarum A n n a
parallela i ducatur c G F 5 pet a
vero alterutri i fatum An DE
ducatur ô paralle a H K. 8: quo- D .1? E
miam CF cit parallela ipfi An, 8: in ipfas incidit BD: erit
exterior angulus ne: interiOti 8: oppofito ADB æqualisc:

, p angulus

K

a 4.6.prîmî.

b 4.1.primi.

c 29.primi.

7x; w
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4 t. Primîangulus autem ADB cit æqualis 4 angulo ABD, quad 8:

latus 3A æquale cit lateri AD. quare CG n angulus angulo
a 6. primi. GBC cit æqualis: ac propterea lattis nc lateri CG æquale e.
f 34..primî.fed 8:1atus en æquale f cil: lateri 6K 8: CG ipfi 3K. ergo 8:

et: efl: æquale K8 8: COKE A c 3æquilaterum ei’c. Dico infuper
etiam reâangulum effe. Q19-
niam enim c a cf: parallela ipfi
3K 8: in ipfas incidit en; an-
guli r: ne ces duobus métis
iunt æquales v. reétus autem
efi: x a c angulus. ergo 8: re- D J? E
drus ces, 8: anguli oppafiti car: on reâi erunt. métan-
guluru igitur en: C G K8. fed oflenfum fait 8: æquilaterum
eue, quadratum igitur cit cama, quad quidem fit ex ne.
eadem ratione 8: Hi? efi: quadratum quad fit ex HG, hoc
cit ex Ac. ergo HF CK ex ipfis Ac en uadrata faut. 8:
quoniam reétangulum AG efi: æqualex re angulo ce; a:-
que cit AG quad fub Ac en continetur, cit enim cc ipfi ce
æqualis: en: 8: CE æquale ei uod continetur fub Ac ce,
quare reÆtangula Ac c E æqua ia funt ci uod bis fub Ac
en continetur. (un: autem 8: ne CIC qua rata ex Ac en.
quatuor igitur HF cr: Ac ce, 8: quadratis ex Ac ce, 8:
ei quad bis fub Ac c3 continetur re&angulo, (un: æ ualia;
fed HF et: Ac GE companunt totum ADEB qua ratum
quad fit ex As. quadrarum igitur ex A8 æquale cit 8: qua-

mtis ex Ac- en, 8: ei quad bis fub Ac ca continetur re-
&angulo. Q1311: fi rafla linea utcunque feétafuerit; qua-
dratum quad ut à rota æquale en: 8: quadratis quæ à par-
tibus fiunt, 8: ei reaangulo quad bis fub partibus contine-
tur. Arque illud e11 quad demonfirare bportebat.

Car. Ex hoc perfpicue conflat, in quadratis fpatiis paral-
lelogramma quæ fun: circa diametrum, quadrata efl’e.

H a 1:

saurin?

PROF. V. THEOR.
Si refila linea feria fuerit in par": aquales, à in partes

inaquales; reâartgulum [ab inaqualibus tatius partibus
tantentum un); cum quadrata linea que inter [affirmes
interjiaitur, agnate eji ai quad a dimidia fit quadrata.

Radia enim linea quævis A8 feéta fit in artes æquales
ad punélum C, 8: in partes inæquales ad a. ico reaangu-
lum contentum fub AD BD, unà cum quadrato quad fit ex

cn



                                                                     

t-w-..fi.. W. l q
-Llnnk. Il. 4.3en æquale elfe ei quad ex en fit quadrato. Defcribatur lenim u 464 primi-

ex sa quadratum carra: ducaturque ne: 8: par D qui-
dem alterutri ipfarum c E en parallela 6 ducatur Duo; par. abyme,
H veto ducatur KLO parallela lvalterutri ipfarum en EF :
8: riirfus par A ducatur altetutri CL no parallela b A K. 8:
quoniam au complementum æquale c en: complemento HF, a 4,3.primi.
commune apponarur Do, totum igitur ca loti DE cil: æ-
quale. fed ca æquale ML, . c D B d 35-Prîmi-
quoniam 8: A: l li en. ergo A n8: AL æquale e DE. com- I Mg" Il o
mune apponarur c H. totum K L En”
igitur AH ipfis FD DL æquale Xerit. fed AH quidem cit quad
fub An on continetur, etenim E G
on ipli on cit æqualisv; FD t C°’-4--DL veto efi: gnomon taux. igitur MNX æqualis en: eihulm’
quad fub AD DE continerur, commune apponarur LG, æ-
quale efcilieet Puadraro quad ex en ergo M tu gnomon,
8: L6 æqualia ont radian la, quodcontinetut fub AD DE,
8: ci, quad fit ex en qua tata. fed MNX gnomon, 8: LG
(un: taurin quadratum cana, quad quidem lit ex en. ergo
reaangulum fub A D D n, un: cum quadrato quod ex c D,
æ uale en: ei quad ex en fit quadrato. Si igitur teétalinea
fegta fuerit in pattes æquales, 8: in partes inæquales, te-
6tangulum fub inæqualibus totius partibus contentum unà
cum quadrato lineæ quæ inter feétiones intetjicitur, æ-
quale en ci quad à dimidia fit quadrato. Qipd demonl’tra-
re oportebat.

PROF. VI. THEOR.
Si relia linea bifariam ferai", arque ipfi in direfium ad-

jiaiatur quadam rafla linea; retiatgulum fub tata cum
adjeâa, à adjec’ia contentant, un): mm quadrant dimi-
dia, aquale (fi quadrata quad ab au, qua ex dimidia, Û
adirant aanjiat, tanguant ab ana linea, dafaribitur.

Reâa enim linea quævis An l’ecetut bifatiam in pun&o C,
8: adjiciatur ipli in direétum BD. Dico reétangulum (ab An
D n uni cum quadrato ex a c æquale efle ei uod lit ex C D
quadrato. Defcribatur 4 enim ex en un tarum en F D, s 45-Primï-
8: jungatur D a ; pet a alterutti ip arum c a n r pa- ,
rallela 6 ducatur a Ho; 8: pet H ducatut x L M parallela 6 1’ yawl".
alterutri ipfarum an ne; 8: adhuc pet A alterutti CL DM

Pa’
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parallela Il A 1:. Itaque quoniam Ac e’lt æqualis ce, erit 8:
reâangulum A r. reâangulo

a;5.primi.CH æquale a. fed en uale A c B D
"infinitum ergoë: AL ipli-IFæquale erit. commune appo- à" g M

narut C M. totum igitur A M K Lgnomoni uxo eli: æquale. at- 0que elt Au, quad fub AD DE
I 9&4- continetur, etenim DM el’t :æ- E (a F
MF” qualis D B. ergo 8: gnomon

tünmmîrfctibatur 4 enim ex A3 quadra-

N xo æqualis el’c teétangulo
fub AD DB. rurfus commune apponarur L6, æquale rfcilicet
quadrato quad ex ce. reétangulum igitur lub AD on unit
cum quadrato quad ex ne æquale eft gnomoni NXO 8: ipli
La. led gnomon NXO, 8: LG componunt CE en quadra-
tum, quad quidem fit ex c1). ergo reâangulum 1th AD
DE unà cum uadrato ex se æquale elt ci, quad fit ex CD
quadrato. Si igitur méta linea lecetut bifariam, adjiciatur-
que ipli in direétum quædam teé’ta linea; reâtangulum fub
rota cum adjeâa, 8: adjeôta contentum, nua cum quadrato
dimidiæ, œquale elt quadrato quad ab ea, uæ ex dimidia
8: adjeôta comtat, tanquam ab una linea, de cribrtur. Œod
oportebat demonltrare.

PROF. VIL THEOR.’
Si rafla linea uranique [:84 fuerit 5 qua à tata, à ana

parte fiant utraque quadrata aqualia finit, dt raflan-
gula, quad bis fub tata, a: difia parte cantinetur, (’7’ ai
quad à reliqua parte fit quadrata.

Reâa enim linea quædam As ferla fit utcunque in pun-
âo C. Dico quadrata ex An ac A c n.
æqualia elfe, 8: teüangulo quod - --
bis fub An se continetut, 8: ei H 5’ a Hi;
uod fit ex Ac quadrato. De- K

mm ADE B, 8: figura confira:-
tur*. Itaque uoniam AG redi-

* 43-Pfïmï-angulum æq-Ja e 5 el’c reétangulo I F E

” figura dicitur confinai, mon in farallclogrçmno M: linea [attribut
"and: [mm diamine» in une parian, cfliciunt du parallehgrma
dru diamantant, à. duo tomflemma. surtitrer dupât figura diaitw avilirai,
un: «au ne: Ineribus panada, :fiiciunt quartier patflclagrma
(in: diamanta, du quasar enflamma.

’ a a.w-hN HA...



                                                                     

LIBER Il. 4.;on, commune apponarur cr; quare totum A? toti CE en:
æquale. reétangula igitur AF CE dupla fun: reélangnli AF.
(cd AF c a: fun: KL M gnomon, 8: quadratum CF; ergo
KLM gnomon, 6c quadratum CF dupla erunt reétanguli
AF. cit autem id, quod bis fub An n c continetur, duplum
ipfius AF; etenim BF cit c æ ualis ac. gnomon igitur: çou;
K L M, ô: quadratum c F æqu in funt ei quod bis fub ABMJW-

’ lac continetur. commune apponarur-H F, quod efi ex Ac
quadrazum. er 0 gnomon KLM, 8: quadrata c1: a? æqua-
11a (un: ci qu bis fub An ne continetur, 8c quadrato ex
Ac. i’ed gnomon KLM, 8c quadrata c p un componunt
ADEB, 8c cr, quæ funt ex AB ac uadrata. quadrata igitus
ex An ac æqualia (un: rectangu o, quod bis fub An 8c
continetur unâ cum eo quod fit eft Ac quadrato. Ergo fi
reâa linea. utcun ue (e613, fuerit; quæ à. rota, a: una parte
fiant utraque qua rata, æqualia funt re&angulo quod bis
fub rota, ac diéta parte continctur, a: ei quod à. reilqln
parte fit quadrato. Œod ofiendere oportebat.

PROF. vm. THEOR.
Si rafla linea uranique [afin fanât; quod quater [ab m4,

Ù and pane tontinerur reâangulum unà cum quadrato
"15un partis, aquale efl quadrata quad ex tout, (7’ (liât
parte targum ex ana linea, defiribimr.

A Reéka enim linea An refila fit utcunque in c. Dico refilan-
e gulum quater fub An au. contentum unà cum quadrato

quod ex AC atonale effe quadrato, quod ex A8 ac tan-
quam ex nua. lmea defcribitur. Producatur enim méta li-

neaAninD58cipficn o- A c 1;; D
natur æqualis B D; defcri a- .. ilturque ex AD quadratum A8. M .6 K n
F0; a: dupla figura confirun- sa I, Ë
tur. quomam lgitur ,cn cit X A O A. .n æqualis en, atque efi: c a r 5 "2 .
ipfi G K æqualis 5; un veto T 34mmipli me: erit ô: 0K æqualis
1m. eadem ratione, 8c PR ipfi
R0 en: æqualis. 8C quoniam E H lb F
ce en: æqualis BD 8c 6K ipfi 1m; erit reétangulum r qui-
dem ex reétanguÏo un; reaangulum vexe en ipfi RN æ»
quale r. fed CK en: 4 æquale RN, complementa enim film: 36oPrïmï.
parallelogrammi c0, ergo a: au æquale en: en, 8c (iuzâuord 43W!"-

. ra an-
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reétangula au ne on RN inter fe æqualia; ideoque qua-
drupla funt reûanguli cr. rurfus quoniam c a cit æquajis
BD, 8c un quidem ipfi 8K, hoc efi: ipli ce æqualis; en
vero ipli 6K hoc efl: cr: erit a; ce æqualis G12. en; au-
tem 8c n ip 1 R0 æqualis. teétangulum igitur As reaangu-

I . 10 MP, a: reétnngulum PL rpfi A CW-JL D
4 43-Prmu-RP æquale eut. fed un dei’t l 7

æquale PL, com lamenta e- Mn Gnim (untML paral elo rammi; I si. p
une a: AG lpfi a? e æqua- X ’
e. quatuor igitur Ac un n
n! Inter (e œqualia funt, ac
propterea ipfius A6 quadru-
pla. ofienfum autem cil, 8: --. g
quatuor cr: un on au qua- .E . H L Frupin cire cr. qunre 0&0 continentm gnomonern STY
ipfius A K quadrupla funt, 81 quomam A K eh quod fub A a
ne continetur; etenim 8K efl: æ ualis ne; erit contentum
quater fub AB ne ipfius AK qua ruplum. at demonfiratus
ePc gnomon srx quadruplas rpfius AK. quod igitur quater
fub A8 3c continetur æquale e11: gnomoni STY- commune

. çor. 4. apponarur xa, quod quidem quadrato ex Ac cit r æquale.
Imm- ergo quod mater fub A8 ne continetur nm. cum quadrato

ex Ac æqua e cit ipli STY gnomoni, 8: quadreto x11. [cd
sur gnomon, 8c xn totum funt AEFD quadratum, quod
defcribitur ex AD. reôtangulum igitur quater fub An ne
contentum unà cum quadrato ex Ac œqualc efl: ci, quod ex
An, hoc ef’c ex A8 ne tanquam ex una linea defcribitur
quadrato. Ergo fi redît: linea utcunque retira fuerit; (1qu
quater firb toto, a: una parte continetur reétangulum, unà
cum quadrato reliquæ partis, æquale dt quadrato, quad ex
tota 8c diéta parte, tanquam ex una. linea defcribitur. QILOd
ofiendendum fuerat.

PROF. 1X. THEOR.
Si rafla linea in partes and", à in partes braquait: fi:-

â’z fanât; quadrant que 4b inaqualilm: tatin: partibus
defiribuntur, dupla fun: à quadrati dimidia, à qua-
drati linea ajut que inter femmes interjivirur.

n

" Reéta enim linea quævis A3 fait; fit in artes æqualesr q
ad c, 8c in partes 1næquales ad D. Drco ua rata ex A!) on,

air-prîmi.quadratoru-m ex A c en dupla efle. ucatur 4 enim à I
punCto c ipfi An ad tettes angulos c5, 8c utrivis ipfarum

A Ç



                                                                     

1.1333 Il.
Ac en æqualis ponatur, junganturque a» En. ac per D

47

quidem ipfi en parallela 6 ducatur n F; per F veto ipfi Agi 3l.prîmî
parallela à F6; 8c Av ducatur. Itaque quoniam A c efl: æo,
qualis CE; erit c 8c an ulus EAC angulo A 5c aequalis.c f- Primi-
8: cum reétus fit angu us ad c, reliqui AEC BAC uni
refile æquales derunt. ô: funt æquales inter fefe. utervis
igitur ipforum Axc ne rem
cit dimidium. eadem rationc, E
8: reâi dimidium cit utervis
ipforum en ne. ergo totus Gangulus Au refius cit. 8c
quoniam angulus en? dimidi-
um cit reâi reetus autemxcr, A .. a . l. . C .10 Bæquahs emmveflrunteuon 8c . l .
oppofito ses, ent, 8c reliquus ne reâi dxmxdxum: æ-
qualis igitur cit GEF angulus ipfi 1re. quare 8c latus EG

d 2.001232.
primi.

a a’.primi.

lateri a? eftf æquale. rurfus quoniam angulus ad B dimi-f 6- Fini-
djumIefl: reêti, re&us autem FDB, quod fit æqualis inte-
riori 8c oppofito E c a; reliquus B FD reâi erit dimidium.
angulus igitur ad B æqualis ei’c angulo BFD; ideoque latus
DF lateri DE æquale. 8c quoniam Ac cit æqualis en, erit
8c ex Ac quadratum æqua e quadrato ex CE. quadrata igi-
tur ex Ac CE dupla funt quadrati ex Ac; quadratis autem
ex A c CE æquale g en quadratum ex SA, fi uidem reétusg "Fini;
efi: angulus ACE. ergo quadratum ex EA qua tari ex Ac cit
duplum. rurfus quoniam EG æqualis cit GF, 6c quadratum
ex ne quadrato ex or ef’c æquale. quadrata igitur ex x a
a: en dupla funt quadrati ex on. at quadratis ex E6 CF
æquale: cit quod ex E? quadratum. ergo quadratum ex m?
quadrati ex a? duplum erit- æquahs bautem cit GF ipfi un.” 34-Finüe
quadratum igitur ex El? duplum efi: quadrati c D. fed a:
quadratum ex A! quadratr ex Ac ef’t duplum. ergo qua-
rata ex AE en dupla funt quadratorum ex Ac en. qua-

dratis vero ex AE EF æquales en: ex Arr uadratum; quo-
niam angulus AEF reüus efi. quadratum 1gitur ex AF qua-
dratorum ex Ac en ePc duplum. (cd quadrato ex AF æ ua-
lia funt ex An DF quadrata. reâus enim efl: angulus qu1 ad
n. ergo ex A n on quadrata dupla (un: quadratorum ex A c
en. eî’t autem DF ipfi un æqualis. quadrata igitur ex A!)
D B quadratorum ex A c c D dupla erunt. Œare fi reéta
linea in partes æquales, 8c in partes inæquales, tèCta fuerit;
aux: ab mæqualibus torius partibus defcribuntur quadrata,

upla funt 8c quadrati dimidiæ, 8c quadrari lineæ cjus quæ
inter fedtiones interjicitur. Qod ofiendere oportebat.

PROF.



                                                                     

48 EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROF. X. THEOR.

Si "in linea [anar bifariam, à i I in direflum quai:
rafla linea adjiciatur; que à tata cum adjeâa, (7’ ad-
jefla fiant utraque quadrata, dupla fun! à quadrati di-
midia, à quadrati quad ab ca, que ex dimidia,- (9’ ad-
jefla confiai, tanguam ab mm linea, defcribitur.

Reéta enim linea An feeetur bifariam in c, 8c ipli in dire-
étum adjiciazur quævis red’a linea un. Dico quadrata ex
AD DE quadratorum ex Ac CD du la efl’e. Ducatur emm à

a u.primî.pun&o c, ipfi An ad reâos a angu os en, 8: utrivis ipfarum v
. . Ac en æqualis ponatur; ducaturque AE EB, 8c pet a qui-

’ 3LPHmlodem ipfi An arallela bducatur CF; per D vero ducatur DF
I .parallela bip 1 ce. 8: quoniam in parallelas se FD re&a

t 19-?"mhquædam linea a r incidit, anguli en: EF D æquales t funt
’ duobus reétis. anguli igitur 1.; 15v

un EFD duobus reé’tis funt ’
minores. quæ autem à mino-
ribus quam funt duo reéti in
infinitum producuntur, con-

dAxio. ra.Veniunt inter (e Il. ergo sa
F D produâtæ ad partes BD

convenient. prodncantur, 8c Gconveniant in punéto C, 8c AC ducatur. itaque quoniam
Ac cit æqualis ce, 8c angulus AEC angulo EAC æ ualis

c 5. prîmi.e erit : arque e17: reétus qui ad c. uterque igitur ip 0mm
CA E AEC cit reéti dimidium. eadem ratione, ô: reéti di-
midium cit uterque ces une. ergo Ana cit reflue. 8c

ju.primi.quoniam une efi dimidium reâi, erit 8c reâifdimidium
mac; cum fit ad verticem. (cd 8c une recrus cit; etenim
ef’c ræqualis ipfi D c E alterne. reliquus igitur D C B dimi-
dium e11: real, 8c 0b id ipfi me æqualis. ergo 8c latus BD

x 6- Primi-æquale glateri DG. rurfus quoniam ECF cit dimidium re-.
6h, man; Futemhqm ad F2 çfi.emm anguio oppqfitotqur
ad c æqua 15; erit, 8: reliquus FEG redît: dimidium 8C
æqualis ipfi EGF. quare a: latus GF lateri si: efl: æqu ex.
a: cum se fit æqunlis ÇA; ô: quadratum ex ne æquale cit
ei quod ex c A fit quadrato. ergo quadrata ex ne CA dupla

54,7.primi. funt quadrati ex CA. quadratis autem ex EC ÇA æquale b cit
quadratum ex 5A. quadratum igitur ex RA quadrati ex Ac
cit duplum. rurfus quoniam CF eI’t æqualis FEZ, æquale cit,
8c ex CF quadratum quadrato ex FE. quadrata igitur ex CF
FE quadrati ex EF fun: dupla. at quadratis ex CF FI! æqualÊ

e

A



                                                                     

LIBERPH.- V 4.9efi: Equod ex EG quadratum. ergoquadratum ex EG du-
plum eft quadrati ex E F. æqualis autem ei’t a F ipfi c D.
quadratum igitur ex Eunadrati ex en duplum erit. fed 1
oflenfum cit quadratum ex EA duplum quadrati ex AC. h 1
ergo ex As EG quadrata, quadratorum ex Ac en fun: du- ï
pla. quadratis veto ex AE sa æquale cit b quod ex AC qua-t. "prisai.
dratum. quadratum igitur ex AC duplum cit quadratorum
ex AC en. at-quadrato ex AC æ ualiahfunt ex AD DG
quadrata. erigo quadrata ex AD DG unt dupla quadratorum
ex AC CD. cd DG cit æqualis DB. quadrata igitur ex AD
DE quadratorum ex Ac CDfunt dupla. Ergo fi redta 1i-
nea bifariam feeetur, 8: ipfi in direétum uædam mâta linea
adjiciatur, quæ à tota cum adjeâa, se a jeéta fiunt utraque
quadrata, dupla funt 8c quadrati dimidiæ, 8C qüadrati quad
ab ea quæ ex dimidia 8c adje&a confiait tanquam ab nua
linea defcribitur. Œod ofiendere oportebat.

PROF. XI. PROBL,
Datant raflant lineam fecare, haut quad futé tata, à al-

tera parte continetur reflangulum agnate fit ci, quad i
reliqua parte fit, quadrato.

Sit data redis. linea An. Oportet ipfam An ita fecare, ut
quod fub tota,& altera parte continetur reâangulum æquale
fit ci, quod a reliqua parte fit, quadrato. Defcribaturt enimI 45.9tïmï-
ex An quadratum ABCD, feceturque Ac bifariàm in a, 8c
DE ducatur: deinde roduéta. CA in F, F--------h
ponatur ipli ne saquais EF: defcribatur-
que ex AF quadratum FGHA, 8c Cr! ad
x producatur. Dico A]; feâam eiïe in a,
ita ut fub An au reâangulum æquale A H B
fit quadrato ex AH. (Epniam enim reâa * z
linea A c bifariam feeatur in E, adjici- g
turque ipfi in direé’tum AF, refitangulum E

fub CF FA, una cum quadrato ex AE, æ- Iquale Il erit quadrato ex a F. fed x F cit A - 5 5. hui"-
æqualis F. n. reâangulum igitur Tub c F
FA, una cum quadrato ex A! æquale eft L K D
ci, quod fit ex EB, quadrato. quadrato autem ex au arqua-
lia fun: c quadrata ex FA AE: etenim angulus ad A reétus cit. c "priai.
ergo reétangulum fub CF FA, una cum quadrato ex AE æ-
quale cit uadratis ex A8 AE, commune auferatur quod ex
AI. fit qua ratum; reliquum i itur reâangulum fub CF FA
æquale ei’t quadrato ex An. et agtcm reaanguium Fx fub

CF FA
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CF FA; fi uidem AF efi æqualis F6; quadratum au;
Item ex A8 e ipfum An. reétangulum igitur FK requale cit
.quadrato An. commune auferatur A x. ergo reliquum PH
relique H D cit æquale. arque eût H D reôtangulum fub AI
a H, cum An fit æqualis a D, 8c PH cit quadratum ex A H.
reétangulum igitur fub AI au quadrato ex AH æ uale erit.
Quare data recta linea An feéta ef’c in H, ita ut ub A a a a
re6tan lum quadrato ex AH fit æquale. (Lu-9d facere
oporte at.

PROP. X11. THEOR.
I In obtufattgalir triatgulit, quad a latere abrufum angulum

fibtendente fit quadratum, majus e11 quam quadrata,
quafimtt à lateribur abrufum angulutn cantinentibur, "a.
angulo contenta bis [ab ana laurant, qua finit circa ab-
tujimt angulum, in quad failiaet protraflum perpendicu-
larit radât, (9’ linea aflitmpta amarina a perpmdiaulari
ad angulum obtufum.

iSit obtufangulum rriangulum ne, obtufum angulum
a ra.primi. habens BAC: ô: ducatur sa punéto a ad CA protraétum

perpendicularis un. Dico quadratum ex ac majus elfe, quam
quadrata ex FA AC, reâan o quod bis fub cA An cou-
tinetur. Œ’oniam enim re a linea en feéta cit utcunque
in punüo A, erit quadratum ex

a ç. hujus.CDæ uale’, 8c uadratis exCA
An, ci, quod is fub CA AD
continetur, reCtangulo. com-
mune apponarur ex anuadra-
tum. quadrata igitur ex cD DE
æqualia (tint 8c uadratis ex CA fi
An DF, 8c res. angulo quod D abis fub CA AD continetur. fed quadratis ex en on æquale
cit cquadratum ex en, reâus enim cit angulus ad D, cum
fit BD perpendicularis. quadratis veto ex AD on æqua-

i c 4,7.primi. le cit quadratum ex A a. Q13dratum i itur ex en æquale
cit, 8c quadratis ex CA As, 8c reétangulo is fub CA A!) con-

itento. ergo quadratum ex en majus cit quam quadrata ex
c A A a, reétangulo, quod bis fub c A An contmetur. In
obtufangulis i itur triangulis, quadratum quod fit alatere
obtufum angu um fubtendente, majus eIÊ quam quadrata,
quæ fiunt à lateribus obtufum angulum continentibus,re&-
angulo contento bis fub uno laterum, qua: fun: circa cligni-

um
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Lina]: 11-.
fum araiâylum, in quod protraétum.perpendicularis’ cadit, 8c
linea um ta exterius a perpendiculari ad angulum obtu-
fum. Quo demonflrare oportebat.

.PROP. XIII. THEOR.
In acutanguli: triangulir, quad à latere acutum angulunt

fitbtendente fit quadratum, minus efl quam quadrata que
fiunt à lateribu: acutum angulunt aontinentilzus, raflan-
gula contenta bit fui-ana Iaterunt, qua fun! circa acu-
tum angulunt, in quad perpendicularir audit, (9’ linea à

perpendiculari intu: afiuntpta ad angulum acutum.

Sir acutangulum triangulum ABC, acutum habens angu-
lum ad B: ducatur a sunéto A» ad 3c perpendicularis AD.
Dico quadratum quo fit ex Ac minus cm: quam quadrata

Il".

a 12"me

quæ ex c3 3A fiunt, reétan lo quod bis fub ce BD contine- .
tur. Œoniam enim reâa inca en feéta cit utcunque in D,
erunt quadrata ex cB BD aequa- A
lia 5, 8: refitangulo quod bis fub p
en BD continetur, 8: quadrato p
ex ne. commune apponarur
ex A D quadratum. quadrata
i itur ex en BD DA æqualia
Ignt, 8: reâangulo bis fub en gBD contente 8: quadratis ex B D I
AD De. fed quadratis ex un DA æquale cit c ex AB
quadratum; reéÏus enim angulus en: qui ad D. quadratis
vero ex An DC æquaJe vefl quadratum ex Ac, quadrata
igitur ex en BA funt æqualia quadrato ex Ac, 8: ci quod
bis fiib CB BD continetur rcôtangulo. quare folum qua-
dratum ex Ac minus ef’t quam quadrata ex CB BA, métan-
gulo quod bis fub c n B D continetur. ln acutangùlis igi-
tur triangulis quadratum quod à latere acutum angulum
fubtendente fit, minus ef’t quam quadrata quæ fiunt à la-
teribus acutum angulum continentibus, reâangulo conten-
to bis fub une laterum quæ funt circa acutum angulum, in
quod perpendicularis cadit, 8: linea à perpendiculari intus
affumpta ad angulum acutum. (filpd demonfirare oporo
rebat.

D7. PROF.

i 7. bains;

a 4.7.prîmi;



                                                                     

32 Eucnuns ELEMENTORUM
PROP. XIV. PROBL.

Data reâilinea Aqual: quadratum tonflituere.

. Si: datum reâilineum A. Oportet ipfi A rcé’tilineo æquale
t attPIÎmhquadratum conifituere. Confiituatur a ree’cilmeo A æquale

parallelagrammum reôzan lurn ac DE. fii itur B5. cit æ-
qualis un, factum jam erit quad roponc atur, etenim
reâilineo A æquale quadratum con itutum cit un: fin mi-
nus, un: garum Bs En major cit. fit ne major; 8: pro-
ducatur a F, ponatur-

’quc ipfi I: D æqualis
O . sa. deinde feaa FB bi-

5 l°-l”mm.fariam6in C: centra qui-
dem G, intervallo autem A
unius ipfarum C B C F
fenücirculus defcribatur
B H F ; producaturque
DE in H, 8: CH duca-
tur. Qipniam igitur re-
fila linea BF (bêta cit in partes æquales ad C, inæquales

. ad n; erit reétangulum fub un El, una cum quadrato quod
s 5- MF"- fit ex 12C: æquale quadrato ex CF. cit autem CF æqualis CH.

. redtangufum igitur fub BE EF una cum quadrato ex EG, æ-
4 474mm quale cit quadrato ex CH. fed quadrato ex CH æqualia lfunt

ex a l: E6 quadrata. er o reâtan lum fub au x F una
cum quadrato ex EG æqua e efi: qua ratis ex ne E6. com-
mune auferatur ex E6 quadratum. reliquum igitur métan-
gulum fub a F. E F cit æquale quadrato ex E H. [cd métan-
gulum fub ne EF cit ipfum BD parallclogrammum, quoniam

’F. F ei’eæqualis E D. er o BD parallelogrammum uadrato
ex en cit æquale. ar elogrammum autem BD e æquale
reétilineo A. reCt. ineum igitur A quadrato ex EH dcfcripto
æquale erit. Quare data reékilineo A æquale quadratum
çani’titutum cit, quad videlicet ex ipfa EH defcribitur.
Œod facere oportebat.

EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEME’NTORUM

maux TERTI’US.

DEFINITIONES.

V Ila EQgALEs circuli funt, quorum diametri funt æ-
quales, vel quorum qua: ex centris funt æquales.

Il
Reéta linea circulum contingere dicitur, quæ contin gens

Circulum, 8: produâa, ipfum non feeat.

r HI;

Circuli contingere fe dicun-
tur, ui contingentes, fe ipfas
non ecant.

1V.

In circula æ ualiter diflare
I à centra reâæ ineæ dicuntur,

quando à centra ad ipfas per-
pendiculares duàæ (un: æ-
quales.

V.
Magis autem diffa: à centra dicitur en, in quam major

perpendicularis cadit.

D a V1.



                                                                     

--74. Eucnnrs ELÈMENTORUM
VI.

Segmentum circuli en: figu-
ra, quæ mâta linea, 8: cucul:

circumferentia contmetur. q

VII.

Segmenti autem angulus cit,
qui re&a linea, 8: cnrcuii Cir-
cumferentia comprehenditur.

VIH.
In fe enta angulus en, quando in circumferentia (eg-

menti umatur ah uod punâum, atque ab ipfo ad terminos
lineæ ejus, qua: intis CH: [eg-
menti,re&æ lineæ ducantur,an-
gulus duâis lineis contentus.

1X.
Quando autem continentes

angulum reâæ lineæ affumunt
circumferentiam, in illa confi-
Rere angulus dicitur. x

. Seétor circuli cit, quando angulus ad centrum confite-
rit, figura contenta redits lineis angulum comprehenden-
tibus, 8: Circumferentia ab 1pfis afi’umpta.

i XLSimilia circulorum fegmcnta
finit quæ angulos fufcipiunt æ- ’qual’es, vel in quibus anguli æ- A A
quales confiftunt. ’

PROE
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LIRE]: HI. fiPROPOSITIO Il PROB LEMA.
Dati circuli centrum invenire.

Sit datas circulas ARC, Oportet circuli ADC centrum in-
venire. Ducatur in ipfo quædam recta linea A8 utcunque
8: in punéto D bifar.am afccetur, a pundto autem D ipli! "m’ini-
AB ad reaos angulos 6 duéta DC in E producatur, 8: (centur.

ce bifariam lin F. Dico pun- . c
&um F circuli ABc centrum clic.
Non enim, fed fi fieri potci’c,
lit C centrum, 8: CA CD on
ducantur. itaque quoniam D A F
cit æqualis DB, communis au- j
tem ne, erunt duæ AD DC - D B
duabus GD DE æquales, altera 1"
alteri: 8: bafis CA æqualis cefl: bafi CF, fun: enim ex: un, .
centra C. angulus igitur ADC angulo GDB cit dæqualisâ’, "a;
cum autem reCta linea (uper reâam lineam infiftens, angu- ’ Pr ’
las qui deinceps faut; æquales inter fc fecerir, t reclus cit: Defl, .
uterque æqualium angulorum. ergo angulus son cit reüus. 1°- Fumi-
fcd 8: recrus FDB. æqualis igitur efi: an ulus FDB angulo
GDB, major minori, uod fieri non ote . quare G non cit
circuli ABc centrum. Émiliter ofien emus neque aliud cire
præter ipfum F. ergo F centrum cit circuli ABc. Quo
mvenire oportebat.

Car. Si in circulo quævis reâa linea, lineam quandam
bifariam 8: ad angulos rectos feeet, in fecante erit cen-
trum circuli.

PROF. Il. THEOR.
Si in circumfirentia circuli duo quai: purifia fumantur,

que ipfa conjungtt "tu linea intra circulant cadet.
Sir circulus ne; in circumferentia ipfius fumantur duo

r uævrs punéta A B. Dico reâam lineam quæ a puné’to A ad a
ucitur, intra Circulum cadere.

Sumatur enim in reâa A B pun-
étum quodvrs E, 8: jungantur
DA DE DB. Quoniam DA en:
æqualis DB, erit a angulus DAB
æqualis angulo DBA,8: quoniam 8 ” P’m’"
trianguli DAF. latus An producr-

tur, erit b angulus DER angulo a l6.prîmî.
DAF. major, angulus autem DAE
æqualis cit angulo ou, ergo DeB angulus angulo DBË

t D e
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0 I9-PIîmÎ-ei’c major. [cd majori c angulo majus latus fubtcnditur. ma-

jor igitur cit DE ipfa DE. [cd ms ad circumferentiam tan-I
tum pertingit. ergo DE non eo ufque protenditur. adeo-
que punâum F. cadet intra circulum. Si igitur in circum-
erentia 8:c. Œod oportebat demoni’trare.

Car. Hinc fi recta circulum tangat, in unico punéto cum
tangit.

PRO P. 1U. T HEOR.
Si in circula rafla linea par centrum duc’ta, "34m lineam

quandam’nan duâam par centrum bifariaan faut, (7 ad
angulo: rafla: ipfant feulait; quad fi ad angulos rafla:
ipfant fiant, Û bifariam ficabit.

Sir circulus ABC, 8c in ipfo méta linea par centrum du ôta
c D reâam lineam quandam A B non duétam pet centrum
bifariam (ccet in punéto F. Dico ad angulos reâos ipfam

. (ecare. Sumatur enim circuli
c 1- Mu ABC centrum4 quod fit a, 8:

EA E B jun antur. Œoniam
igitur AF e æquaiis FB, com-
munis autem F5, duæ AF FE
duabus’BF FE æ uales funt,8:
bafis EA bafi ES e æqualis. er-
go 8: angulus AFE angulo un;

5 3- Pfïmï- æqualis berit. cum autem recta linea fuper rectam infifiens
8 ’°’ angulos, qui deinceps funt, æquales inter (e fccerit, reé’tus
p ’ eftruterque æqualium angulorum. uterque igitur AFF. BFE

en rediras. quare méta linea CD pet centrum duéta rcaam
lineam AB non duôtam per centrum bifariam fecans, 8: ad
angulos reâ’os ipfam (ecabit. Si vero CD fecet An ad reGos
angulos, dico 8: bifariam ipfam fecare, hoc cit AF ipfi FB

. . æqualem cire. Iifdem enim confitué’tis, quoniam EA, qua:
4 5- PfImI-cx centro, cit æqualis E B, 8: anguluerAF angulo d EBF

æqualis erit; cit autem 8: AFF. reétus æqualis reéto BFE.
duo igitur trian ula F. A F E BF duos angulos duobus an-
gulis æquales ha eut, unumque latus uni lateri æquale, EF
commune fcilicet utrifque, quad uni angulorum æqualium

, , fubtenditur. ergo 8: reliqua latera reliquts lateribus æqualia
’ fif’Wm’avhabebunt. arque erit AF ipli FB æqualis. Si igitur in cir-

cula méta linea pet centrum dud’a rcétam lineam quandam
non duôtam percentrum bifaxiam fecet,8: ad angulos reétos
ipfam feeabit. qu0d fi ipfam fccct ad rectos angulos, 8: bi-
fariam fecabit. (lupd oportebat demanfirare. P R0 P

x.-x.



                                                                     

,- - nAw

--w-

L133: HL.
PROF. 1V. THEOR.

Si in circula du "tu linea [e invicem fêtent mm dam pet
tentrum, fefe bifan’am mm fadant.

Sit circulus A 3c D 5 a: in ipfo duæ reôtæ lineæ’A c B D
f6 invicem feeent in punéto E, non duâæ cr centrum. Di-
co cas [de bifariam non feeare. Si enim cri poteI’c, fecent
fefe bifariam, ira ut AE fit saqua-
lis ne 8c sa ipfi En: fumatur-
que A centrum A B c D circuli,
quod fit F, 8c EF jungatur. (km A F
niam igitur méta linea FE per ’
centrum duâa reâam lineam
quandam AC non duaam pet
centrum bifariam fecat, 8: ad B C

fi

a r. hujm;

métas angulos ipfam (acabit b. quam reâus cit un angu-l’ 3’ b"Ï"*’
lus. rurfus quomam méta linea FE reéÏam lineam quandam
un non ductam per centrum bifariam fecat, 8c ad angulos
reétos ipfam 6 feeabit. recrus igitur angulus ef’c FER. ofien-
fus autem e11: reflua 8c FEA- ergo un angulus ipfi FER
æqualis erit,minor majori, quod fieri non poteft. non igitur
AC BD fefe bifariam feeant. (agate fi in circulo duæ’reétæ
linea: fe invicem feeent non duétæ per centrum, fefe bifa-
riam, non feeabunn. (hl-0d ofiendere oportebat.

PRORV.THÈOK
Si duo circuli fe invicem fanent, non erit ipfimnn idem cen-

tram.
Duo enim cüculi (c invicem fecent Anc cno in (mais

n,c. Dico ipfomm idem centrum non elfe. Si enim cri po-
tefi, fit centrum E; ojungatur-
que ne, 8c En utcunque du-
catur. QlLoniam a centrum
en circuli "se, erit on ipfi
EF æqualis. rurfus quoniam F.
centrum cit CDG circuli, æ-

ualis cit CE ipli EG. (éd o-
enfa cit on æqualis un ergo

EF ipfi Ecæqualis erit, miner majori, quod fieri non po-
teft. non igitur punâum E centrum efi circulorum A n c
CDG. (Agate fi duo circuli [e invicem fecent, non erit ipfo-
mm idem centrum. Q19d ofiendendum fun.

PROP,
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PROF. V1. THEOR.

Si duo circuli fefe intra contingaut, ipfmtm idem centrum
mm erit.

Duo enim circuli ARC cm: contingant fefe intra in pun-
ûo c. Dico ipforum non cire idem centrum. Si enim fieri
poteft, fit F, jungaturque se, 8: c
un utcunque ducatur. (Ep-
niam igitur F centrum efi: cir-
culi ADC, æqualis cit CF ipfi.
F8. rurfus quoniam F centrum
cfi: circuli CDE, erit CF æqua-
lis En. oftenfa. autem cit c1? A
æqualis FB. ergo 8c FE ipfi F3 l l lcit æqualis, minor majori, quod fieri non portait. non igitur
F punétum centrum efl: circulorum A B c c DE. (figue fi
duo circuli iefe intra. contingant, i forum idem centrum
non erit. ngd demonflzrare oporte at.

PROF. VIL THEOR.
Si in circuli dinmetro alignai punflum fumai", quad ne»

fit centrum circuli, à 4b en in tinalum cariant quais
rafla linea; maxima quidem erit in gin centrum: mi-
nima un; reliqua: aliarum autem propinquiar ci qu
par centrum mmfit, fimper remotiàre major e11. a: du
minium «quater 4b miam panda in circulant radent ad
utrafque pute: minima.

Sit circulus A B c a, cujus diamcter A n, a: in ipfa A n
fumatur aliquod unétum F, quod non fit centrum circuli.
Sit autem Circuh centrum E: 8c à punéto F in circulum
A a c n cadant quædam rcétæ lineæ F8 se FG. Dico u
maximam faire, 8c FD mini- A
mam: aliarum veto, FB qui-
dern majorcm quam FC, 8: PC
mgorem quam sa. Jungantur C
enim n a ce on. Et quoniam . v? n K-

uo.pn’mi. omnis trianguli duo lacera .rc- . h A
liquo funt majora; erunt RE i
EF majores quàm sur. efi: au- D
rem AE æquaiis un. ergo. sa sur ipfi A? fun: æquaies.

. major igitur cit A? quàm F8. rurfus quoniam m; cit æqualis
I en, communis autem F5, duæ sa El? duabus en EF æ-

quales



                                                                     

LIBER. III. 59quales funt. (cd en? angulus major cit angulo CEP: bafis
igitur BF bafi FC efi: b major. eadem ratione a: CF major” Infini-
eft quam ne. rurfus quoniam on F8 majores arum quamI *°:P"""-
on, æqualis autem ce ipfi en; erunt cr ne majores quam »
En. communis auferatnr F5. ergo reliqua GF major efl:
quam reliqua en. maxima igitur eii FA, fic FD minima:
major vero ne quam FC 8c ne quam FG major. Dico 8c à

limite r: duas tantum reàas lineas æquales cadere in circu-
um A BCD ad utrafque partes minimæ FD. confiituatur v 8-: 33.!)th

nim ad lineam E F arque ad datum in ca punâtum E, angulo
on? æqualis angulus un: 8c FHjungatur. (hi-miam igitur
ce efi: æqualis en, communis autem EF, duæ on in? duabus
un E? æquales flint: ô: angulus ou ei’c æqualis angulo . .
H E F. bafis igitur se bafi en æqualis d erit. Dico à punâ’od 4-- Prim-
F in circulum non cadere aliam ipfi FG æqualem. fi enim
fieri potefi, cadat in: 8c quoniam FK ei’c æqualis sa, cit-
que ipfi se æqualis en; erit 6c in: ipfi PH æqualis, vide-
licet propinquior ci, que: per centrum tranfit æ ualis re-
motiori, quod fieri non patelin Si igitur in circa i diame-
tro aliquod punôtum fumatur, quod non fit centrum circu-
li, &c. Œod demonitrare oportebat.

PROF. VIH. THEOR.
Si extra circulum aliquod puntium fumatar, arque ab en

4d circulum ducatur quedam rafle linea quarum une
par centrum tranfeat, alia un utcunque: arum qui-
dem, qua in concnvam circumferemiam adam, maxi-u
me (fi que par centrum tranjit; aliarum autem prnpin-
quiw ci, que par centrum, [emper "motion major (fi.
a: arum, que in rammum circumfmmiam cariant, mi-
nima cf! que inter punflum Ù diametrum interjiritur:
aliarum Vera que propinquior minime, fmpcr remotiore
lfl miner. due autem tantum diluait: à purifia in circu-
lum radant ad atrafijue parte: minime. ’

Sir circulus A8 C, 8c extra circulum fumatur aliquod
punâum D: ab eo autem in circulum ducantur reâæ linea:
quædam DA DE DF ne: firque DA pet centrum. Dico
enrum quidem, quæ in concavam AEFC circumferentiam
cadunt, maximam cire BA, quæ cr centrum nantit; 8:
minimam, uæ inter punétum D diametrum AG inter-
jicitur, Vide icet DG: majorem autem DE quam DF; .8: DE

majorem
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major-cm quam Dc: earum vero quæ in convexam circum-
ferentiam HLKG cadunt, qua: propinquior ei’c minima: DG
femper remotiore efi’e mmorem; hoc cf: D K minorem

il I. hui"- quam DL, 8c DL minorem uam on. Sumatur t enim cen-
trum circuli A B C, uod 1c M, 8c
jungantur ME MF Mc .MH ML. 8c
quoniam au cit æquaiis ME, com-
munis apponatur M D. ergo AD cit

, . æqualis ipfis EM MD. fed un MD
"°’P’mfunt majores 1’ quam en. ergo ô: AD

quam ED efl: major. rai-fus quoniam
æqualis cit ME ipfi MF, communis
apponarur MD. erunt 8M MD 1pfi
M F MD æquales; at: an ulus KM D
major cit angulo FMD. afis igitur

twprîmîÆD bafi au major v erit. fimiliter de-
moniirabimus, 8: en majorem cm:
quam CD. ergo maxima cit D A ;
major autem DE quam DE, 8: DE
quam Dc major. Præterea quoniam
Mx KD fun: majoresbquam MD, 8: MG cit æqualis M K ;

4485m-4-erit reliqua K D quam reliqua d on major. quare GD mi-
nor quam KD, ô: idcircocD minima eii. quoniam trian-
guli MLD in uno latere Mn, duæ reéiæ lineæ MK KD in-

0"»Primî-tra confiituantur, erunt e M x K D minores ipfis M L L D,
quarum M K cil: æquaiis M L. reliâua igitur me miner cf:
quam reliqua DL. firniiiter oi’cen emus, 8c DL quam DE
minorem elfe. ergo DG minima eii. minor vero me quam
DL, 8c DL miner quam on. Dico etiam duas tantum æqua-
les à punüo D in circulum cadere ad utraf ue minima: par-
tes. confiiruatur ad reâam lineam Mn, a datumque in ea

1’23.th unûum M, angulo x M D æqualis fangulus DM n, 8: DE
jungatur. itaque quoniam MK ei’c æqualis Mn, communis
autem Mn, duæ KM MD duabus BM MD æquales flint, a1-

. tera alteri 8c an ulus KMD æqualis angulo BMD, bafis igi-
: 4- pIîInî- tur on ba 1 D a e æqualiss. Dico à puné’co D aliam ipfi Dit

æqualem in circulum non cadere. fi enim fieri poteit, ca-
dat me. 8: quoniam DK ei’c æqualis DN, 8c DK ipfi Da efl: æ-
quaiis; erit 8c on æqualis DN, propinquior (cilice: minimæ
æqualis remotiori, quod fieri non poire olienfum eii. Si
igitur extra circuium aliquod punâum fumatur, &c. quod

oiiendere oportebat. i

D

PROF.
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PROP. 1x. .THE on.

Si mira cirtulum fumait" Ali uod punfium, arque 46 en in
circulum radant plum quam du "tu linea agada 5
pztnfium, quad fumitur, circuli centrum erit.

Sumatur enim intra circulum ABC punétum aliquod D :
àtiàlc à punéto D in circulum nec cadant plures quam duc
re æ imeæ æquales un Da Dc. Dico punaum D, quod
fumitur circuli ne elle cen-
trum. on enim; fed, fi fieri
poteii, fit E centrum, 8c junâa

DE in F G producatur. et o F D E Gne adiameter ei’c me circu i. ’7.
itaque quoniam in ra diametro K
circnli nec fumptum cit ali- A cquod punétum D qucd non B
cit centrum circuli, maxima quidem erit DG, major bau-î 7- hi";
rem Dc quam on, 8c ne quam un. ied 8c æquaies, vquod: ethn-
fieri non otei’c. non igitur a centrum eût circuli ARC. [i-
militer o endemus neque aliud punétum centrum elfe præ-
ter ipfum D. ergo D circuli ne centrum erit. (119:1 opor-
tebat demoniirare.

PROP. X..THEOR.
Circuler circulum in plurilmc, quint duobu: panifia un:

faut.

g Si enim fieri poteft circulus An c circuium DE? (ecet in
pluribus punais, quam duobus; nempe in a, a, F, 8c cir-
culi ne centrum iùmarur, quod fit K, 8c KB KG El? jun-
gantur. Qupniam igitur intra
circulum D E F fumptum eii
aliquod punétum K, a quo in
circuium DE? incidant plu-
res quam duæ reétæ lineæ K n-
Kc KF æquales, erit punétum

K circuli DE? centrum a. efi: , un. .autem 8: circuli ADC centrum 9’ la5 K duorum igitur circulorum, qui fefe fecant, idem erit K5 Exit";
centrum, quod fieri non potefl. Que circulus circulum in

pluribus,
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pluribus quam duobus punais non fecat. Qgpd oportebat
demonitrare.

PROF. XI. THEOR.
Si duo circuli intus cantingant, (rfumantur tantra i)-

forum: rafla linea ipfinum centra aonjungen: produfia in
aironlorum oontaâ’um cadet.

Duo enim circuli A ne A DE fefe intus contingant in un-
âo A a: fumatur circuli quidem ABC centrum quod (lit F;
circu ivero me centrum G. Dico’reétam lineam’a punéto

c ad F duétam, fi producatur, A.
in punétum A cadere. Non e- Hf
nim; fedfi fieri poteii, cadat . l
ut FGDH- 8: AF acjungan-
tur. Itaque quoniam AG c F

4:0.primi. majores t funt quam FA, hoc

cit quam FH, communis au- C
feratur se. reliqua igitur Ac 3major en: quam reliqua on. fed A6 ei’t æqualis on, ergo
o D ipfa G H cil: major, minor majore quod fieri non po-
teft. non igitur a punéto F ad a du a refila linea cura
contaétum A cadet. quare in ipfum cadat neceffe cit. Si
igitur duo circuli fefe intus contingent, refis. linea ipfo-
rum centra conlungens, fi producatur, in contaétum circu-
lorum cadet. gland oportebat demoni’crare.

PROP. XII. THEOR.
Si duo circuli fefe extra cantingant, relia linea ipforum

contra conjungenr par aanraânm tranjilzit.

Duo enim circuli A ne une (de extra contingant in
audio A ; 8c fumatur circuli quidem ne centrum quod
t F; circuli vero 1mn centrum G. Dico reclam lineam,

quæ a punâo F ad G duci- B Etur, er contaCtum A tranf-
ire. on enim; fed, fi fieri
poteii, cadat ut PCDG: 8c
FA AG jungantur. Quoni-
am igitur F centrum en: cir- A
culi un, erit A F æqualis DFc. rurfus quoniam G cen-
trum en: aux circuli, erit ne ipfi on æqualis. oilenfa
ei’t autem, 8c AF æquaiis Fc. [une igitur en ne ipfis Fc
DG æquales, ergo rota se major cit quam FA ne. fed 8c

miner,



                                                                     

L133: HI. a;minot A, quod fieri non poteit. non igitur a punéto F ad c amarini-
duéta recta. linea per contac’tum A non tranfibir. uare per
ipfum minicar neceii’e cit. Si igitur duo circuli ilefe extra
contingant, recta linea ipforum centra conjungens per con-
raétum tranfibit. de oportebat demoniirare.

PROF. XIII. THEOR.
Circula: circulum nm cantingit in plurilmc pantin quam u-

no, five intu: five extra cantingat.

Si enim fieri poreit, circulum A 8C D circulus EBFD con-
tingat, primum intus, in pluribus punais quam uno, vide-
iicet in a, D: a: fumatur circuli quidem nunc centrum a,
circuli vero a BFD centrum H. ergo reéta linea quæ à.
pun&o G ad H ducitur, in punéta a a, D a rumba.
cadet. cadat ut BGHD. Et quoniam c
centrum cit circuli une, erit ne ipfi
GD aequalis. major igitur cit ne quam
H D: 8c sa quam H D muito major. C
tur-fus quoniam a centrum efl: EBPD
circuli, æqualis efi: en ipli un. arqui
oitenfa efi ipfa muito major, quod fieri .-..a..... n
non poteit. non igitur circulas circu- H
lum intus contingir in pluribus punchs,

uam une. Dico etiam neque extracon-. r
tmgere. fi enim fieri potefi, circulus
ACK circulum ABDC extra contingat
in pluribuç punâis quam uno, videlicet in C, ô: AC
jungarur. itaque quoniam in circumferenria u rorumque
circulorum ABCD ACK fumpta (un: duo punéta A, c;
recta linea, quæ ipfa conjungit intra utrumque ipforum ca-
det à. fed intra circulum quidem une cadit, extra circu-
lum veto nez, quod efl: abfurdum. Non igitur circulus
circulum extra contingir in pluribus punâis quam uno.
oi’tenfum autem ei’t neque intus contingere. Circulus igitur
circulum non contingir in pluribus punais quïflwno, five
.intus, five extra contingat. Quodoportebat demonfirare.

PROF. XIV. THEOR.
In circula agneler rem linea aqualiter à centra dijlant: à

que aquaIiter a centra diflant, inter je fun: quater.

babil"

Sir circuius nunc, 8c in ipfo æquales reéiæ lineæ An cD.
Dico cas à centro æquahter dii’care. Sumarur enim circuli

ABDC
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ABDC centrum quod fit x, 8c ab ipfo ad A8 on perpen-
diculares ducantur ne ne, 8: AE ne jungantur. (hipniam
igitur reCta linea quædam par centrum durits. z F reékarn
lineam quandam A8 non duâam per centrum ad rectos

a 3. hujuaangulos fecat, 8c bifariami (am fecabits. . quare AF cit æ-

b 4.7.primi.

54.. chhu-diculares duaæ æ uales e
pu.

qualis En, ideoque An ip rus
A F dupla. eadem ratione, ô:
CD du la. ei’t cc. arque cit
An ip 1 CD æqualis. æqualis
igitur 8c AF ipfi cc. 6: quo-
niam A2 cit æqualis ne, erit
8: quadratum ex Ali. quadrato
ex ne æquale. fed uadrato
quidem ex An æqu ia fun: ex AF FI; quadrataû; recta:
enim angulus cit ad F: quadrato autem ex EC æqualia fun:
quadrato. ex sa oc, cum angulus ad G fit renfilais. quadrata
igitur ex AF F3 æqualia fun: quadratis ex ce ce, quo-
rum quadratum ex AF quadrato ex cc æquale, etenim æ;
âualis cil: AF ipfi ce. reliquum igitur quod fit ex FE qua-

ratum æquale ei’c relique quod ex En; ac propterea FE
ipli EG efi: æqualis. in circule autem æqualiter diitare a cen-
tro redit lineæ dicunrur,Puando a centre ad ipfas perpen-

unt. ergo An CD a centre æ ua-
liter diflant. Sed 1 A5 en æqualiter diflent a centro, oc
eii æqualis fit FE ipfi ne - dico ne ipii CD æqualem cire.
Iifdem enim commuais, fimiliter ofiendemus An, duplam
eiTe ipfius AF, cD duplam ipfius ce. 8c quoniam æqua-
lis ei’t A a ipfi E c, erit 8c ex AS quadratum quadmto ex
EC æquale. (cd quadrato quidem ex An æqualiaifunt qua-
drata ex EF FA: quadrato autem ex ne æ ualia à quadrara
ex ne en. quadrata igitur ex ne FA qua ratis ex ne cc
æqualia funt; uorum quadratum ex En æquale cil: qua-
drato ex El? e enim ne ipli El? æqualis: reliquum igitur
ex A F quadratum æquale cit reliquo ex c c. ergo AF ipfi
c G efi æqualis. arque cit An ipfius AF du la, ô: c D du-
la i fins CG. In Circule igitur æquales reître linea: æqua-
ter centro dii’tanr. Et quæ æqualiter à centre dii’tant,

inter fe (un: æquales. de oportebat demonftrare.

PROR
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PROF. KV. THEOR.

In circula maxima quidem e]! diameter : aliarum vero fem-
fer gnangnan ci que par centrum tranjit, remotiore ma-
jor e .
Sir cireulus Ancn, cujus diameter An, centrum x; a:

propinguior quidem diametro AD fit ne; remotior vero
ne. DICO. An maximam efi’e, 8c ne majorem quam F6. Du-
cantur enim à centroit ad 3c Fo perpendiculares en ait.
a: quoniam 3c propinqmor cit ei quæ per centrum tran-
fit, remotior autem Fa; erit
1K quam au major. pona-
tur ipfi en æqualis IL, 8c
pet L ipfi a: ad reCtos an-
gulos duâa LM in N produ-
catur, a: jungatur. a M a N
Il? sa. quoniam l tur en
cit æqualis 8L, erit ne ipli
un æqualis A. rurfus quoniam
æqualrs eft ni fi nM,,& DE ipfi en, erit 8c AD ipfis Ml.
EN æqualis. fe Mx EN imajores (un: quam Mu; ergo 8c
AD major cit quam un: a: MN cit æqualis n c erit
igitur An quam 3c major. uod cum duæ FM un duabus
Fi: ne æquales fint, angulu que MEN major angulo Frac,
8: bafis MN bafi FG major cerit. oitenfa autem cit MN æ-
qualis 3c. ergo 8: BC quam FG cit major. maxima igitur
en: AD diameter, 8c ac major quam FG. Qiare in circulo
maxima cit diameter, aliarum vero femper propinquior ei,
qua: er centrum tranfir, remotiore cit major. QIPd de-
mon rare oportebat.

PROF. XVI. THEOR.

51’

a 14.. hujiu. "

à 10.?th

a açprimi.

Qui diametro circuli ad ratios angulos ab extremitate du- k
pina, cadit extra circulum: de in locum qui inter re-
fiam lineam, à circumferentiam inrerjicitur altera re-
fla linea non cadet: à emicirculi angulus omni angulo
acuto reâ’ilineo major e ; reliqua: autem minot.

Sic circulas ADC circa centrum D, 8c diametrum An.
Dico reâam lineam, quæ a punâo A ipfi A8 ad mélos an:
gulos ducitur extra circulum cadere. N on enim, (cd, fi fieri

a h E potcfi,
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potefi, cadat intus, ut AC, ne jungatur; itaque uomam
æqualis cit DA ipfi ne, en: 8c angulus onc angu o A c D

a b Prïmï-æqualis a. retins autem efi placé; ergo 8c .ACD e11: reétus;
i " h". ac pro tarez anguli DA c A en duabus métis æquaies funt.
c t7.primi.quod fieri non poteftc. non igitur à.

punéto A ipfi 3A ad reétos an los C
duéta cadet intra circulum. mili-
ter ofiendemus neque in circumfe- n A
rentiam cadere. EXtrai itur cadat B A.
necefle cit. cadat ut A5. ico in le.
cum qui inter reâam lineam A]: 8c
circumferentiam CHA interjicitur,
alteram reé’cam lineam non cadere. F
Si enim fieri potefi, cadat ut FA, -
8c à unôto D ad FA perpendicula- C G

d I1 Primi- ris 4 ucatur DG. 8c quoniam reàus *
o . cit angulus un), minor autem reé’to Î

e I9-Pflmh DAG, erit DAI uàm n o major c.
æqualis amenât DA ipfi DH. ma- B A
jor igitur en: un ipfa DG, miner
majore, uod fieri non poteft. non
igitur in ocum qui inter reétam li-
neam 8c circumferentiam inte iicitur, altera. méta linea.
cadet. Dico prœterea angulum emicirculi, qui rad-a linea
BA, ô: circumferentia un continetur, omni angulo acuto
rcétilineo majorem efie 5 reliquum vero contenrum circum-
ferentia c H A, 8: méta linea A a omni angulo refili-
lineo efi’e minorem. Si enim ef’c aliquis angulus reâilineus
acutus major quidem contento reâa linea BA, 8c cru cir-

- cumferentia,aut aliquis miner contento au circumferentia,
8c reaa linea AE, in locum qui inter circumferentiam au,
8c reÛcam lineam AE interjicirur, cadet aliqua mâta linea
quæ fadet angulum majorem quidem contento reâa linea.
sa 8c c H A circumferentia, qui fcilicet mais lineis con-
tinetur, minorem vero contente circumferentia cm, 8c AE

f ex pria: mêla linea, non cadit autemf : non igitur erit angulus acu-
demSmr tus qui métis lineis continetur, major angulo contenta
anm- reôtalinea BA, 8: un circumferentia; neque minor con-

tento circumferentia CHA, 8: A1; recïtalinea.

Cor. Ex hoc manifef’cum cil reâam lineam quæ ab ex-
tremitate diametri circuli ad rectos angulos duutur, circu-
lum contingere, 8c reâam lineam contingere circulum in
une tantum unéto, quoniam me occurrit in duobus pun-
itis intra ip um cadit, ut ofie um cit.

P R O P.

flin-
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PROF. xvn. PROBL.

A data puma "tu": lineam durer: qui: datum circulum
(ambigu.

Sir datum quidem punétum A, dams autem circulus aco.
Oportet à. punâo A reâam lineam ducere, quæ circulum
son contingat. Sumatur enim centrum circuli a; 8c junéïa
AE centre quidem a; intervalle autem-3A crrculus ne
de cribatur: 8: à punâo D
i fi EA ad rectos angulos;

ucatur D F : junganturque ’
une An. Dico a punâo A
duâam elfe A B quæ circu-
lum son ccntingit. Qgpniam
enim a centrum efi: enculo-
rum aco ne, erit RA æ- l ’qualis EF, 8c ED ipli E8. duæ igitur AE En duabus En
En æquales funt, 8: angulum communem continent qui cit .
ad a. ergo bafis DF bafi A]; en: iæqualis, trian Ïumqueû 4- 11m5 -
DE? æquale triangulo En, 8c reliqui anîuli te iquis an-s
gulis. æqualib igitur cithangulus EBA angu o EDF; 8C E’DB
recrus cit. quam 8c mais au: atque cit- as ex centro.
quæ autem iametro circuli ab extremitate ad reâos angu-
los ducitur; circulum contingitr. ergo An contingit circu-c Çor. :6.
lum. A date igitur punéto A duâza cf: reâa linea An quam!"-
circulum BCD cantingit. Quod facere oportebat.

P R o P. xvm. TÏH E o R.
Si circulum tontingat quartant "au En", à centra autem

in contaéïum "(la linea ducatur; u ad contingentent

perpendicularia erit. i
Circulum enim ABC contingat quidam reéta linea DE in

punc’co c: 8c circuli ARC centrum fumatur r, à quo ad c
ducatur PC. Dico PC ad i-
pfam D n perpendicularem
efl’e. Si enim non ira fit, du-
catur a funéto r ad DE per-

pendicu aris a F G. (Ex-oniam a tzaprimî.rgitur angulus me reclus cit,

en: ces acutus a, ac propte- b 3:.primi.rea FGC angulusmajor angu- i D " C G E .
Io FCG. majorem autem angulum majus intus rfiibtendxtn [9.primi.
major igitur cit F c quam se. æqualis autem rc ipfi F8

E a ergo
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ergo En ipfa F6 cit major, miner majore, quod fieri non
poteft. non igitur F6 cit perpendicularis ad DE. fimilirer
ofiendemus ne ne aliam quampiam cire prærer ipfam PC.
ergo FC ad DE ci perpendicularis. Si igitur circulum con-
tin at quædam retira linea, a cenrro autem in conraâum
re a linea ducatur, ca ad contingentem perpendicularis
erit. Œpd oportebat demoni’crare.

.PROP. XIX. THEOR.
Si circulum contingar quedam "au linea, à tonnât: du-

rem 4d rafla: angulo: cmtingmi "tu linea datum.-
in a circuli centrum erit.

Circulum enim A ne conrin t quædam méta linea ne in
c, ô: à punâo c ipfi DE ad re os angulos ducatur CA. Dico
in ipfa Ac circuli centrum elfe. Non enim; fed, fi fieri porei’r,

fit F centrum, & jungatur ce. -
Quonialn igitur circulum ARC
contingir quædam rcàa linea
D a, 8c à cenrro ad conta-
&um duüa cil: PC; erit PC

j ad ipfam D a perpendicula-
’ la Mu ris a. re&us igitur angulus cit

j En ne. efi autem 8c ACE re- n. n71” &us à. ergo lCl’. angulus cil: zqualis angulo Les, miner
majori, uod fieri non pareil; non igitur r centrum cit Aac
circuli. militer ofiendemus neque aliud aliquod eer præ-
terquam in ipfa 4c. Q1331: fi circulum contingat quædam
reéta linea, a conraétu autem ad rectos angulos contin nti
refila linea ducatur; in ca circuli erit centrum. Qu de-
monflrare oportebat.

PROF. XX. THEOR.
In circula angulus, qui 4d centrum, duplex ejl du: qui ad

circumferentiam efi, glanda circumfnentiam tandem p10
bali Incluant.

Sir circulas Anc, ac cujus centrum quidem angulus fit
BEC, ad circumferenriam vero me, a: eandem circumferen-
tiam ac pro bafi habeanr. Dico ne angulum anguli BAC
duplum cire. Jungarur enim AE, ô: ad F producarur. ita-

. j que quoniam 8A efi: æqualis En, erit a: angulus EAB an-
a î- P"""-gulo au t æqualis. anguli igitur a An au duplices (En!

’ 1p us



                                                                     

L1 n E a HI.- 69ipfius anguli un; fed au lus un cit æqualis b angulisi arrimi-
sAn au; ergo au angu us anguli BAI cil: duplex. ea-
dem rarione 8c angulus rac A
duplex efi: ipfius EAC. totus

i itur BEC rotins BAC du- DE ex erit. rurfusinfleétatur 8c
r alter an lus BDC, junèa- i

que on a G roducarur. fi- G
militer oi’ren emus angulum
onc anguli onc duplum ef- B r a
fe - quorum en duplus cil ipfius GDB. ergo reliquus BEC
refiqui a D c cil: duplus. In circule igitur angulus qui ad
centrum, duplex en: ejus qui ad circumferentiam en, quan-
do circumferenriam candem pro bafi habeanr. QLLod oporn
rebat demonfirare.

PROF. XXI. THEOR.
In circule, qui in codent [agrume faut, nnguli inter je 4-

qualc: film.

Sir circulus ABCDE, 8: in eodem fegmenro au!) an-
guli finr un a en. Dico cos inter fe æquales elfe. Suma-
tur enim circuli ABCDE centrum quod fit F: jungantur-

que ne BD. quniam an- Egulus quidem a en en: ad
centrum, angulus vero un
ad circumferenriam, 8c cir-
cumferenriam candem aco
pro bafi habenr; erit nFD
angulus a anguli 3A D du- B uo.hujun. .
plus. eadem ratione an- c lgulus un duplus e11- eriam anguli un. ergo angulus
BAD angulo un æqualis erit. Si anguli un un funr in
fegmento minore femicircu- r10, ducatur AE, emnrque om-
nes anguli trianguli A36 æ-

quales b omnibus angulis tri- S wwwanguli une. 8c angulr un me
flint æquales erhactenusde-
monfirara, anguli A G B
ne]: fun: etiam æquales e, ad c intima. .verticem enim flint: quare a: reliquus ne reliquo GED æ-
qualisenr. In Circule, igitur qui in codem fe menro (un:
anguli inter fe æquales funr. Qued oporre a: demono
firare.

E 3 P R O P.



                                                                     

70 EUCLIDIS ELEMnî-ronum

PROF. XXII. THEOR.
undrilutemum que in circuli: defcrileuntur, unguli oppo-

ti duobus "en: equale: faut.

Sir circulas 430c,- 8c in ipfo quadrilarerum une. Dico
angulos iplius OPPOÎltvOS. duobus reéris æquales elfe. jun an-
rur An 5c: quoniam igitur omnis trianguli rres anguli uo-

o sl-Prîmî- bus mais funr æquales t, erunr trianguli Anc rres anguli
CAB ne BCA æquales duobus mais. fed angulus Anc en:

i "-P’Îmi’æqualis à an ulo ADC, in eo- A

p Bof. I r.
huit".

dem enim unr fegmenro An
ne. 8c angulus ACB æqualisb
ipfi Ann, quod fun: in eodem
ACDB fegmenro: torus igitur
angulus B D c angulis A B c 3 cACB æqualis cil. com munis ap-

ponarur BAC angulus; erunr Danguli B A c A ac A c B angulis B A c a D c æquales. (cd
a A c A a c A c B funr æquales 4 duobus reétis. ergo a: an-
guli BAC BDC duobus reÜtis æquales erunr. fimilirer offen-
demus an los quoque A BD ACD duobus mais elfe æqua-
les. Q)? rilarerorum igitur, quæ in circulis defcribunrur,
anguli oppofiri duobus métis æquales lum. (m’od oporte-
bat demonflrare.

PROF. XXIII. THEOR.
Super eudem "(in linea duo eireulorum fegmentu fimiliu,

à inequuliu ex eudem parte non ronflituentur.

Si enim fieri potel’r, l’uper endem reéta linea A8 duo circa.
10mm fegmenra fimilia, 6c inæqualia confiiruanrur ex ea-
dem parte ACB Ann; ducatur.-
que Aco, 8c on BD ’ungan- D
tur. Itaque quoniam egmena ’ c
tum ACB fimile cil: fegmen-
to Ann, fimilia autem cir.
culorum fegmenta fanr quæ
angulos [ufcipiunr 4 æquales 5 A Berit ACB angulus æqualjs an-

a rapinai. gulo Ann, exterior inreriori, quod fieri non porell: fi. Non
igiturl’uper eadem recta linea,duo circulorum fegmenta fiv
mura, 8c mœqualia ex eadem parte confiiruenrur. Œod

emonl’crare o orrebar.

la P P R O P.
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P ROP. xxrv. fr H-E on.

Super equulibu: nais lineis fimiliu circulum»: figmenru

inter fe equuliu fient. l E , l l
Sint enim fuper æqualibus reâis lineis au cD fimilia cir-

Culorum fegmenra A E a c F D. Dico fegmenrum A88 leg-
mento c F D æquale elfe. Applicaro enim au a fegmento
fegmento c F D, 8c pofiro
punCto quidem A in c, recta

vero linea A]; in c D g con- E rgruet 8: en punétum punéto a
D, propterea quod A n ipfic D fit æ ualis. congruente A B c D
autem re a linea An reétæ z , . . . len, congruet 8: A a a l’eg- .7 V l
mentum egmenro en). li enim An congruet ipli en, l’eg-
menrum autem An l’egmenro CFD non con uer, (cd er-
mutabitur ut ch, circulus circulum in purifias quam uo-
bus punétls fecabir. etenim circulus con. circulum cm fe-
cat in pluribus punais quam duobus, videlicer in pun cris c,
G, D, quod fieri non t pareil. non igitur congruente métal urbi".
linea An reCtæ on, non congruet a: An fegmentum (eg-
menro cru). quare congruer, 8c ipli æqualç erit. Super æ-
qualibus igitur mais lineis fimilia circulorum fegmenta in-
ter fe æqualia funt. Œpd oportebat demonltrare.

PROP.RXXV. PROBL.
Circuli [egmenro dura defnibere circulum cujus dl figmeno

tum. -
Sir datum circuli l’egmentum A8 c. Oportet dcfcri-

bere circulum cujus An c ell: fegmentum. Secetur
Ac bifariam tin n: 8c à punéto D ipli Ac ad reétosuoærïmî-

angulos ducatur fi " 5 ".le-D B, 8c An junga- a Btur. Vel igitur an- 3x 3 igulus A BD major f1], zell: angulo RA D k C E ,vel miner, vel ipfi E . c l c mæqualis.Sirprimum A D
major-fic ad reâam
lineam BA, arque ad datum in ca punâum A conflituatur c infini.
angulus 3A5 æqualis «angulo un; 8: D3 ad E producarur,
jungarurque ne. igitur angulus A" en; æqualis

n E 4. angulo



                                                                     

. "17a Eucrrnrs ELaunNronuu
4 6. rimâ- angulo 3A2, lei-il: 8c Ba reâa linea ipli BA æqualis: a: quo-

niam A D cit æqualis Dc, communis autem DB., du: AD
DE. duabus on D: æquales flint, airera alteri; a: angulus
ADB æ ualis angulo CDE, rcâus enim urerque el’c. ergo
8c ba A B bali

e 4. primi- Bc cit æqualis a fed

ofienfa en: AE ac- 3 B Rualis BB. quare à z2c sa ipli ne eft à c E , .E A D A D cæqualis, ac propre.
rea rres même li-
nea: AB en ac in-
ter fe æquales funr. cenrro igitur B, intervalle autem uni

I i fatum At. En 3c circulus dcfcriptus etiam per reliqua
f 9° lmlm-I’IÊranlibir unâa, 8: circulus dcfcriptus erit. quarc circuli

femcnto ato defcriprus cit circulus cujus fegmcnrum cit.
l’eâ 8: illud confiat, fegmenrum ABc femicirculo minus

Car. a. elfe; propterca quod centrum iplius extra cadir. :Similircr,
8- 3° a: fi angulus ABD lit æqualis angulo BAD, faéta AD æquali

utrique ipfarum un De, crunr rres recta: linea: AD DE Dc
inter le æquales, arque erit D circuli dcfcripri centrum, 8:

5 014° l’egmeurum ABc femicirculus. b Si veto angulus ABD minor
sa. 1l fit angulo un; confiiruarur ad rcàam lineam-BA, a: ad

punétum in ca datum A, angulo ABD çqualis angulus BAI:
nitra fegmentum ABc. erit a centrum in ipfa DB, arque erit
ABc fegmentum femicirculo majus. Circuli igitur l’egmcnto
dato dcfcriprus cft circulas cujus fegmcntum cit. (E191 fa-

cere oportebat. ’
PROF. XXVI. .THEOR

In equulibue circuli: aquules unguli aqualilnu infifiunt cir-
cumferentiis, five 4d centra, five 4d circumferentiu: in-
fi 4m.
Sint æquales circuli Asc on, a: in ipfis æqualca an-

guli ad centra quidem BGC Bar, ad circumfercnrias veto

BAC sur. Dico ne cir- A Dcumfcrentiam circumferen-
rise sur æqualem cire. un-
ganrur enim ac ce. uo-
niam æquales flint A Bc DE]?
circuli, erunt 8c que: ex
centris æquales. duæ igitur 3

ne cc duabus au HI? æ- n r.quales flint: 8: angulus ad G æqualis angulo ad H. cr osa



                                                                     

12.1an III.
bafis B C bali a? cit 4 æqualis. rurfus quoniam æqualis en:
angulus ad A angulo ad D, fegmentum BAC fimile b erit
fegmento EDF: 8c funr fuper æ ualibus mais lineis se BB.
quæ autem laper æqualibus re is lineis fimilia (un: circu-
lomm fegmenta, inter le æqualia c (unt. fegmenrum igitur
B A c fegmento EDF elt æquale. fed 8c torus A Bc circulus
a: ualis cit toti on. ergo 8c reliqua Circumferentia B x c
re iquæ ELF æqualis erit. In æqualibus igitur circulis æ-
quales anguli æqualibus infiltunt circumferenriis, five ad
centra, five ad Circumferentias infil’tant. Oued oportebat
demonftrare.

PROF. XXVII. THEOR.
In equulibur circuli: unguli qui equulibu: in [lum circum-

ferenrii: inter f: squale: fient, five 4d cent u, five ad cir-
cumferentiue infiflunt.

In æqualibus enim circulis ABC DE B, æqualibus circum-
fcrentiis Bc El? infifiant anguli ad centra quidem Bac ana,
ad circumferentias vero BAC sur. Dico angulum BGC an-
gulo une, 8: angulum BAC
angulo un? æqualem elfe.
Si quidem 1 ’tur angulus .BGC æ ualis fîangulo une, ilmanifcl um en: angulum
quoque B A c angulo B ne a c
elfe æqualem. fin minus,
unus ipforum cil: major. lit
major B G c, 8c confiituatur ad reâam lineam B G, 8c ad
punétum in ipfa C, angulo en F æ ualis 6 angulus aux; æ-
quales autem anguli æqualibus in uium cCircumferentiis,
quando ad centra fuerinr. ergo Circumferentia BK æqualis
cil: circumferentiæ IF. fed circumferenria EF æqualis cit
ipfi Bc. ergo 8c Bx ipfi Bc cit æqualis. minor majori,
quod fieri non potelr. non igitur inæqualis cit angulus Bcc
angulo me: cr o cil: æqualis. arque elt anguli quidem BGC
dimidium anguîus qui ad A r anguli vero au? dimidium qui
ad D. an us igitur qui ad A angulo ui ad D cit æ ualis.
In æquali us igitur Circulis, anguli qui æqualibus in litant
circumfcrentiis inter le æquales flint, live ad centra, five
ad circumfcrentias infiltant. Œod oportebat demeu-

rare.

PROP.

73
a 4.. primi.
6 Def. n.
hujus.

e au. lusins.

a ac. hujus.

b :3.primi.
e 2.6. bujuc.



                                                                     

x

74. EUCLIDIS ELEMENTORUM
PRO P. XXVIII. T HEOR.

In aquulibu: circuli: «squale: refile linea circumferentiuc e-
quule: auferunt, majorem quidem majori, minorem venu
minori. "

Sint æquales circuli A B C DBF; 8: in. iplis æquales reâæ
liriez Bc ne, quæ Circumferentias quidem BAC EDF ma-
jores auferanr, circumferentias vero Bac Bal? minores.
Dico circumferentiam BAC majorem majori crrcumferentiæ
B D r, 8c minorem Circum- A
ferentiam B G c minori a: H a
æqualem elfe. Sumantur

4 la Min enim centra 4 circulorum x
K, L, junganrurque B x x c
B L r. F. ?u’omam Circu- B c E
li æquales unt, erunt 86

i P97. 1- quæ ex centris æquales 6.
"Un uæ igitur Bic Kc lunt æquales duabus BL LP: 6c bafis

, . Bc æqualis cit bafi EF, ergo angulus B xc angulo ELF efl:
’ 8- P"f’"- cæqualis: æquales autem anguli æqualibus infiltunt circum-
4 15- bull". ferentiis, uando ad centra fuerint d. quarc circumfercntia

BGc æqua is elr circumfercntiæ sur, fed 8c totus ABC
circulus roti DEF Cil: æqualis. reliqua igitur circumferenria
BAC reliqua: EDF æqualis erit. Ergo in æqualibus circulis
æquales refîtæ lineæ circumferentias æquales auferunt, ma-
jorem quidem majori, minorem veto minori. (Lu-0d de-
monfirare oportebat.

PROP. XXIX. THEOR.
In equulibue circulu, equule: circumferentizu equule: rem

linea fuitendunt.

Viùfigw. Sint æquales circuli ABC par: 8c in ipfis æqudes’aŒu-
"’1’: Pr"!- manrur Circumferentiæ BGC EHF, a: Bc Br jun nrur.

"’ Dico reétam lineam BC reëtæ BF æqualem elfe. umano
u r. huju3.tur enim centra 4 circulorum K, L, ô: jungantur 8K

xc BL La. Qoniam igitur circumfercnua BGC ell: æ-
qualis circumferentiæ Bar, erit 8c angulus BEC angulo

5:7. huju:.ELF æqualis 5. 8c quoniam circuli ABC DE? funt æ uales,
a Bef- I- 8c glus: ex centris æquales erunt r. duæ igitur BK KG uni: æ-

qua

l

hlm” es duabns Br. LF; 8: æquales angulos continent. quare
l 4- Primî- bafis BC bafi EF elt 4 æqualis. ln æqualibus igitur circulis

æquales circumferentias æquales recta: lineæ fubtendunt.
QlLOd oportebat demonllrare.

» P R O P.O



                                                                     

LIBER Il]. 7;PROF. XXX. PROBL.
Datant circumferenriam bifariam fecare.

Sir data Circumferentia ADB. Oportet ADB circumferen-
tiam bifariam feeare. Jungatur AB, 8C in c bifariam alece-a Io.prîmi.
tur: à punctoiautem c ipfi AB ad reétos angulos ducatur CD.
8c jungantur AD DB. quoniam
igitur A C el’t æqualis c B, D
communis autem c D, duæ
Ac c D duabus Bc CD æ-
quales funr: 8: angulus ACD
æqualis ,angulo BCD, recrus
enim urerque cil: z ergo bafis
A D bafi BD cit 1’ æqualis. æ- l b 4" "in";
quales autem reétæ lineæ c cricumferentias æquales aufe-.28.hujm.
runt, uare circumferentia AD circumferentiæ BD æ ualis
erit. ara igitur circumferenria bifariam feéta cit. uod
facere oportebat.

PROF. XXXI. THEOR.
In circulo angulus, qui in fimicirculo, "au: eji, qui ver.

in majori figmento, miner eji 14290, (’9’ qui in minori,
major recto ; à infuper majori: quidem fegmenri angu-
lus reâo major efl, minori: vero [egmenri angulus "au

nanar. -

A C B

Sic circulus ABCD cujus diameter Bc, centrum autem a;
8c jun antur BA Ac AD DC. Dico angulum quidem qui
cit in emicirculo BAC rectum elfe, qui vero in le mento
ABC macre femicirculo, videlicet angulum A Bc, minorent
elfe re o, 8c qui en: in leg-
menro ADC minore femicir-

culo,.h0c elt an lum ADC, nrecto ma’orem. Ëgatur AE,

8! sa a F producatur. Ita- n Cque quoniam en cit æqualjs E
BA, erit 8c angulus EAB,
angulo EBA æëualisn. rurfus
quoniam A); e æqualis ne, 8c angulus ACE angulo CAE
æqualis leur. totus i itur angulus BAC cil: æqualis duobus
ABC ACB angulis, cl autem, 8c angulus FAC extra tri-
angulum ABC duobus ABC ACB æqualis b. anguIUs igiturb 3a.primi
BAC cit æquaÏis angulo FAC; ac propterea urerque ipfo-
mm recrut. quare in (emicirculo Bac angulus CAB retirasc P4. *°v

c .

a y. primî.
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cit. 8c quoniam trianguli ABC duo anguli ABC BAC duo-

d l7-Pfîmî- bus mais flint 4 minores, reétus autem BAC, erit ABC an-
gulus recto minor, arque elt in fegmento ABC majore fe-
micirculo. quod cum in cir- ’ a
culo quadrilaterum fit A BCD,
quadrilaterorum vero qui in
circulis defcribunrur, anguli

s un huit". oppoliti duobus mais funtvæ-
quales : erunr ABC ADC an-
guli æquales duobus métis 8c
angulus ABC minor cit re o,
reliquus igitur ADC recto major erit, arque cit in fegmento
ADC minore (emicirculo. Dico prærerca majoris legmenti
angulum qui continetur ABC circumferentia, 8: recta linea
Ac reâo majorcm elfe; angulum vero minoris fegmenri,
contenrurn Circumferenria ADC, et reaa linea Ac recto mi-
norem. quod quidem perfpicue apparet. ngniam angulus
qui reôtis lineis BA A c continerur recrus ci , erit ô: con-
tenrus ABC circumferenria, 8: reôta linea A c recto major.
rurfus quoniam angulus contentas mais lineis CA A F re-
crus Cil, erit qui continetur retira linea c A, 8c ADC cir-
cumferenria, miner recto. In Circulo igitur angulus qui in
(emicirculo, reflua el’r, qui vero in majore fegmento, mi-
nor cit reéto, 8c qui in minori, major retiro: 5: infuper ma-
joris quidem fegmenti an ulus recto major cit, minoris
veto reéto miner. QlLOd emonl’trare oportebat.

Cor. Ex hoc manifellum cll, fi trianguli unus an lus fit
æqualis duobus, cum reâum elfe, pr0pterea quo 8:: qui
deinceps cit, iifdem cil æ ualis. uando autem anguli e-

! Pef- la. inceps funt æquales, nece ario re ifuntf.
Pull".

PROF. XXXII. THEOR.
Si circulum contingar quadarn relia linea, à contaflu au-

tem in circulum ducatur reâa linea ipfum fixant; anguli
quo: ad eom’n entent facit, .aquale: erunt tu qui in al-
ternis circuli [cegmenti: conffiunt.

a

Circulum enim ABCD contingat quædam recta linea B a
in B, 8c a punéto B ad circulum ABCD ducatur recta linea
B D ipfum utcun ne fecans. Dico angulos quos B D cum
EF contingente acit, æqualcs elfe iis qui in airerais circuli
fegmenris confiftunt. hoc eft angulum F B n elfe æqualem
angulo qui conl’cituirur in DAB legrnento, videlicet ipli

D A B ;

.........urvr-1n.....



                                                                     

Lilian III.DAB; angulum vero par: æqualem angulo Dc B qui. in
l’egmento BCD conflituitur. Ducatur enim a punéto B lpfi
El? ad reétos 4 angulos BA: 8c in Circumferenua B D fuma-a rr.prini.

tur quodvis punétum c, jun- A *ganturque AD Dc c B. Q19-
niam igitur circulum A BC D
contingit quædam reüa linea
a r: in punéto B, 8: a con-
tacta B ad rectos angulos con- aringenti dudta cit BA, erit in
ipfa BA centrum Il A BCD cir- E B j ,9. Mu.
culi g quarc BA ejufdem circuli rdiamcter cit, 8: angulus, ne; ,7,
A D B in femicirculo cit 1 reâus. reliqui igitur anrguli BADprimî. . j
A B D uni retiro c æquales mut. fed 8c A B B f e recrus.d 3Pi19"!-
ergo angulus Ans æqualis cil angulis BAD ABD. com-fr
munis auferatur ABD. reliquus igitur par: ci, qui in al- i
temo circuli fegmento con Rit, Videlicet angulo BAD, cit
æqualis. 8c quoniam in Circulo quadrilaterum cit ’ABCD, 8c
anguli ejus oppoliti æquales: funr duobus métis; erunt DBFa au. une.
DBE anguli angulis BAD BCD æquales. quorum BAD o-
fienfus en: æ ualis ipfi DBB; ergo reliquus Du. ci, qui in

. alterne circui fegmento DCB confiituirur, videlicct ipli
DCB, æqualis erit. Si igitur circulum contingat uædam
rcâa linea, à contaéru vero in circulum ducatur re a linea
ipfum feeans; anguli quos facit ad contingentem, æ uales
erunt iis qui in alternis circuli fegmentis confiltunt. uod
oportebat demonltrare.

PROF. XXXIII. F R OB L.
Super data recta linea defirilrere figmentum circuli, quad

fufiipiat angulum data angulo "tritium aqualem.
Sit data recta linea A B, darus autem angulus rectilineus,

qui ad c. Itaque Oportet lupcr data recta linea A B defcri-
bere fegmenrum circuli, quod lufcipiat angulum æqualem
angulo qui el’t ad c. Ad rc- ’
Clam lineam A3, ô: ad pun-
âum in ca datum A, confii- A a.
tuatur angulus BAD angulo .
qui cit ad c æqualisfi. ô: a A B «gamina,punéto A ipli An ad reétos 5
angulos 6 ducatur A a; fece- t r Lprimî.
tur autem AB bifariam tin D . c rapinai.F, arque a punCto F ducatur FG ad re&os angulos ipli Air;
8c ca jungarur. quoniam igitur AF el’t æqualis F8, corn-

munis
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v d’airain.

q Cor. 16.
hujus.

3a. hujus.

EUCLIDIS ELBMBNToxUM
munis autem FG, duæ A F se duabus BB FG æquales funt:
8: angulus AFG aequalis angulo BFG- ergo bafis AG bali
GB el’c dæqualis. itaque cenrro G, inrervallo autem Ac Cir-
culus defcri tus tranfibit e-
tiam per B. efcribatur, 8: lit
ABB,jungaturque En. Q19-
niam igitur ab extremitate
diamerri AB, 8: a punôto A,
ipli A E ad reâos angulos
durits. Cil: A D; ipfa A D cir-
culum e continger; 8: quo-
niam circulum ABB contingir quædam rc&a linea AD, 8c
a contaâu qui cit ad A, in circulum A B E duâa cit mâta
linea AB: erit angulus DAB æqualisl angulo qui in alterne
circuli fegmento confiraitur, videlicct ipfi ABB. [cd an-n
gulus DAB, angulo ad c cit æqualis. ergo 8: angulus ad
c angulo AEB æqualis erit. Super data igitur re&a linea An,
l’egmentum circuli defcri tum cit AEB fufcipiens angïlcum
AEB, daro angulo qui e ad c, æqualem. Qgpd ere
Oportebat. .

PROF. XXXIV. FROBL.
A data circula fegmentum abfcindere quad fitfcipiat angu-

lum data rec’iilineo aqualem.

Sir dams circulus ABC, datas autem angulus reétilincus
qui ad D. Oportet a Circulo ABC fegmentum abfcindere,

417. hnjur. quod fufcipiat angulum angulo ad D æqualem. Ducatur a
retira linea EF Circulum ABC

in punâo B contingens: 8c Cad reaam lineam EF, 8: ad
punôtum in ea B, confiiruatur
angulus F B C angulo qui cit

a a;.primi. ad Dæqualisü. Quoniam igi- D

c 31.. liujus.

tur Circulum ABC contingit
quædam reâa linea El? in B :5 B r
punéto, 8: a contaâu B duâa cil Bc, erit angulus FBC æ-
qualis r ci qui in alterno circuli fegmenro conl’tituitur. fed
FBC angulus angulo qui ad D cil: æqualis. ergo 8: angulus
in fegmento BAC angulo ad D æqualis erit. A dato igi-
tur Circulo ABC, abl’c1l’fum el’r fegmentum quoddam BAC,
l’ufcipicns angulum dato angulo reétilineo qui el’c ad D, æ-
qualem. Qod facere oportebat.

PROR



                                                                     

LIBER
PROF. XXXV. TH,E,O R.

Si in circula due "fia linea fifi mutua fecent, reflangu-
lum fui fegmentie uniuc contentant, equale e]! ei, quad
fui alterius [egmentis continetur, refiangulo.

In Circulo enim ABCD, duæ recta: lineæ Ac BD fefe mu-
tuo in punéto E (ecent. Dico reâangulum contenrum fub
AB BC æquale elle ei quod fub DB. EB continetur. Si Ac BD
per centrum rranfeanr, ira ut E fit centrum ABCD circuli;
manifeltum cil: æqualibus cxil’rentibus AE EC DE EB, 8c
rectangulum Contentum fub AE ne æquale elle ci quod fub
DE BB continetur. Si Ac DB non tranfeant per centrum,
fumatur centrum circuli ABCD quod fit B: 8: ab F ad re-
&as lineasAc DB perpendiculares ducanrur en PH: jun-
ganturque BB FC F5. (bipniam igitur reCta quædam linea
ou pcr centrum duâta reCtam lineam quandam AC non du-
&am par centrum ad rectos angulos fecat, 8c bifariam ipfam
fecabir 4. quare AC ipfi GC cil: ,
æqualis. 8: quoniam recta D
linea AC recta eli in partes
æquales in punélo G, 8: in
partes inœquales in B, erit
reüangulum fub A E E C B c
contentum, una cum ipfius lEG quadratoâ, æquale qua- B C

i drato ex c C. commune addatur ex G F quadratum. ergo
reâangulum fub AB ac, una cum iis quæ ex ne ou qua-
dratis, æqualc cil: quadratis ex ce GF. fed quadraris qua:
ex EG a? a: uale tell: quadratum ex un: quadraris veto ex
CG GF æqua c eft cquod ex FC fit quadratum. reéran ulum
i ’rur l’ub AB Be una cum quadraro ex F5, æquale et ua-

rato ex arc. eli autem cr æqualis BB. ergo rectangu um
fub A! Bc, uni cuquuadrato ex EF, æquale cil ci quod ex
BB fit quadrato. eadem ratione 8: reâangulum fub DB BB
una cum quadrato ex FE, æquale cil quadrato ex Ba. clien-
lirm autem en: 8c reâangulum fub AB EC, ana cum quadrato
ex Ba, æqualc ci quod fit ex sa quadrato. ergo reüangulum
l’ub A: Bc, nua cum quadrato ex BB, æquale clic reàangulo
fiib Da BB, ana cum quadrato ex r B. commune auferarur
un quadratum. tell uum igitur reétangulum lub AB Bc,
relique lob DB B B re an o æquale erit. (mare fi in cir-
culo duæ redît-.2 linea: le e muruo feeent, reétangulum fub
fegmentislunius contentum æquale ell: ci quod fub alterius
le mentis continetur. uod emonlirare Oportebat.

g CL P R O P.

79

bru.
e aurifiai.



                                                                     

to Encrrnrs ELEMENTORUM
PROF. XXXVI. THEOR.

Si extra circulum aliquod punfiunt fumatur, à ab en in
circulum radant due "au linea, aquarium airera quidem
circulum faut, airera vert contingat; refiangulurn quad
fub rota ficante, à exteriur ajÏuntpta inter puntium à
curvarn circumferentiarn continetur, liquide erithei, quad
a contingente fit, quadrato.

Extra Circulum enim ABC fumatur aliquod punâum D,
8: ab c0 ad diétum circulum cadant duæ reflue lineæ DCA
DB: 8: DCA quidem circulum ABC. fecet; Du veto con-
tingat. Dico reétan lum fub An De, quadrato, uod fit ex
DB, æquale elle. Vel l itur DCA per centrum tran t,vel non
rranfir. Frimum rra eat pet centrum circuli ABC, quod lit

. r B, 8: BB jungatur. erit D
I "il"!!! angulus n B D reétus A.

itaque quoniam recta ,linea Ac bifariam feéta I C
cil: in B, 8: i fi adjici- B
tur e D, re ngulum
fub AD De, una cum
quadrato ex E c, æ-

bôJeamdî- uale b erit ci quod
t ex BD quadrato. .æ- A

qualis autem cit CB ipli BB, ergo reâzanlgulum fub An ne,
. . una cum quadrato quod ex BB, æquale e quadrato ex BD.

’47-anl-fed quadratum ex ED cil: æquale quadratis ci arum BB
BD, rectos enim angulus cit BBD. reétan un) igitur
lub AD De, una cum quadrato ex BB, æquale cit ipfarum
sa, BD quadratis. commune auferatur quadratum quod ex
en; ergo reliquum fub AD Dc refl’angulum, quadrato quad
fit a contingente DB æquale erit." Secundo DCA non tranfear

a a. hnjus.per centrum A Be circuli: fumarurque d centrum B, 8: ad
AC perpendicularis agatur EF, 8: jungantur BB Be BD,
re&us igitur cit un angulus. 8: quoniam re&a linea qu:-
dam E F per centrum duéta, rectaux lineam-quandam Ac
non duôtam pcr centrum ad rectos angulos lecat, 8: bifa-

a 3. Indus riam ipfam lecabit e. quare A? ipfi FC cl’t æqualis. rurfus
quoniam reâta linea AC bifariam retira cit in F arque ipli
adjicitur en, erit reâangulum fub AD ne, uns. cum qua-
drato ex F c, æquale 5 quadrato quod ex BD. commune
apponarur quod ex FE quadratum. refiangulum igitur fub

A D De



                                                                     

a ’I’ L r Ba a 111.: ” si
An De nnà cum quadratis ex Be FE elt æqüale quadratia
ex Dr FE. fed quadratis quidem ex -DB ne æquale cit
c ex DE quadratum; etenim rectus el’t angulus BBD: . .
quadraris vero ex CF RE æquale cil: rquadratum ex C B.s47-P"mb
ergo reâangulumlub A D DC, una cum quadrato quod ex .
ce, el’c æquale quadrato ex BD; æqualis autem cit ce ipli
En; refilangulum igitur fub AD ne una cum quadrato ex
BB, æquale cit ex BD quadrato. (cd quadrato ex BD ara
qualia (un: quadrata tex EB BD, liquident reâus el’t angulus
BBD. ergo re&angulurn fub AD De, nua cum quadra-
to ex En æquale el’r cis quæ ex, E8 BD fiunt quadratis.
commune auferarur quadratum ex sa. reliquum igitur
Tub ,AD DC reâangulum quadrato quod fit ex DE æquale
erit. Si igitur extra circulum aliquod punétum fumatur,8:c.
Qued oportebat demonltrare.

. Cor. Hinc fi a punélo quovis extra -.
circulum affum to, plures linea; reâæ
en Ac circulum ecantes ducantur; recr-
angula comprehenfa fub totis lineis AB
AC, 8: partibus externis A B Air, inter le
funt æqualia. Nam fi ducatur tangens
AI), erit reâangulum fub BA A B æ uale
quadrato ex AD.; 8: reâangulum fit CA .
AB eidem quadrato ex A D erit æquale.
unde rectangula hæc æqualia erunt.

PROF. XXXVII. THEOR.
Si extra circulum firmatur aliquod purifiant, arque ai en in

circulum cariant due relia linea, quarum airera quidem
circulum jeter, altera vero intidat: fit autem, quodfulr
totafecante, à exteriu: aflumpta inter punflum, Ü cur-
runt e cum erentiam continetur reflangulum, aquale ei
quad al: incidente fit quadrato ; incidens linea circulum
contmget.

Enta circulum enim ABC fumatur aliquod punâum D,
arque ab ipl’o in Circulum cadant duæ reflue ineæ DCA,

, F
D35.



                                                                     

fi EUCLIÛÎS ELEMDEN’ronUM
Da - DCA qbidemcirculum feeet, Da vero incidat; fitque
re angulum fub A!) Dc æqualc qua- D
drato quod fit ex D B. . Dico ipfam D a
circulum ne contingere. Ducatur enim

a 17- huit". méta linea Danccntingens circulum ADC,
est fumatur circuli ne centrum, quod
fit F, junganturque FE F8 FD. ergo an-

a 1&huius.gulus FED même cit 5. 8c uoniam DE ,
circulum A ne contin ’t, ecat autem D
DCA; reflangulum fa A1) Dc æquale

c et ante- erit c uadrato ex DE. (cd rectangu-
°°dm*’- lum fu AI) Dc ponitur æquale qua.-

» drato ex D a. quadratum igitur quod
ex DE quadrato ex D B æquale erit. . A
ac propterea linea DE erit ipfi DE æqualis. efl: autem a: F!
æqualis F3. duæ igitur DE DE duabus DE ne æquales

a a. mimi-faut; 8c bafis communis FD; angulus igitur Duvefldæqualis
angulo un; métas autem efl: DEF, ergo 6c DBF cit reâus,
atque ef’c en produâa diameter. quæ veto ab extremicate
diametri circuli ad rcâos angulos ducitur, circulum "con-

e Cor. 16. tingit c. ergo Da circulum ne contingat necefl’e cit fimi-
’hujuso liter demonfirabitur 8: fi ccntrum fit in ipfa AC. Si igitur

extra circulum fumatur aliquod punâum, arc. Qui de-

monflrare oportebat. .
e

EUÇLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTÔRUM

’ 0mm QUARTÈJS.

D E-F IN I T Io N Es,

.. ’ In. I G U m A. reflüinea in
figura maniant de-
fcribi dicitur, quando

unuf uifque figura». delcripta:
anguîus, unumquodque latus
eJus in qua’dçflcijitur, con-
ungjt.

Il. ’ l D ’ n ’
F igura fimiîîterlcirca figuram defckibi dicitur, qumdo u-

* numquodque MNE defcriptæ, unuæquemqueeangulum ejus
cire-a quamdeâzribitur, oomingit. - .

’ 1115
" F igura refiilinea in Circulo defçribi di- r
cizur, quando unafquifque defcflptæ fi!
guræ angulus circuli circumferentiam
contingitfl" » J: , F ’I

h. A.’IV.Î.:D
Figura reétilinea circa circulum de-

fcribi dicitur, qmuxioL unumquodque la-
tus de’fcripçç, 4çircu11 circumfer’entiam

LF 7.
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EUCLIDIS AELEMENTORUM
V.

Circulus fimiliter in figura. reâilinea defcribi dicitur,
quando circuli circumferentia unumquodque latus ejus in D
qua defcribiLur, contingir.

. 4 VI.Circulus circa figuram reâilineam defcribi dicitur, quan-
do circuli circumferentia unumquemque angulum ejus cir-
ca quam dcfcribitur, contingin

I VIL . -Reéta linea in Circulo aptari dicitur, quando cjus extre-
main circuli circumferentia fuerint. .

PROPOSITIO I. PROBLEMA.
In data circula, data flafla linea qu dhamma du: naja

mm fit, 411144km "84m lineam apure: D "

Sir dans circulus ABC, data autem re&a linea non ma-
jor circuli diametro D. Oportet in Circulo A ne reétæ linea:
D æqualem reétam lineam aptare. Ducatur circuli ne dia-
meter B c. Siquidem li itur
ac fit æqualis ipfi D, fa um
jam erit quod proponeba- A
tur. etenim in çirculo ABC Bapura en ac reétæ linea: D læqualis. fin mihusfmajor
en: ac quam D, ponaturquc D
tipfi D æqualis CE: 8c cen- , .1m qgidem c; intervallo autem c a. circulas defcribatuz
au: 8c ÇA jungatur. itaque quoniam punétum c cen.
trum un circuli; erit CA 1pfi en. æqualis. fed D cit
æqual’xs CE: ergo 8c D ipfi AC æqualis erit. In date igitur
Circulo [me datæ reâæ linea: D, non majori circuli dia-
metrO, æqualis aptata cit AC. Q1,od faceœ oportebat.

PRORILPROBD A
In circula data, data triangule aquinggulam triangulum

defcrilme. .Sit dams circqlus ABC, datum aptem rriangulum DER
Oportet in ABC Circulo defcribere tnangulurn triangule DE?
æquiangulum. Ducatur méta. lmea au: contingens n circu-

’. lum



                                                                     

"L Il!!! à 1V..- H * t)
lum, A ne in punélo A: 8c ad reâam lineam AH, k3: ad
punétum m ea A, angulo DEF æqualrs 6 angulus continua-

tur HAC. rurfus ad reàam a -lineam AG, 8c ad punétum -G A
in ipfa A, angulo DFE æqualis n r *
6 confiituatur angulus G A a; l. :3.primi..8; a c jun atur. . QI’oniam

lgxtur circu um ABC contin- E F *gzt quædam méta HAG; à B C
contaétu autem in circulum e I
duéta cit ac: erit HAC angulus æqualis r ci qui in al-c 314m5-
terno circuli fegmento confix’tit, videlicct ipfi ABC. fed
H Ac angulus æqualis cit angulo DEF, ergo 8c angulus A 3c
angulo DE F en æqualis. eadem ratione 8c angulus ACB
efl: æqualis angulo DFE. reliquus igitur ne angulus re-
liquo EDF æqualis derit. ergo rriangulum ABC trianguled 1- (20’;
D E F efl: æquiangulum, 8c defcri tum cit in Circulo ABC. www”;
In dato igitur Circulo dato triangu o æquiangulum triangu-
lum defcriptum cit. QJ’od facere oportebat.

PROF. 1H. PROBL.
C5114 datum circulum triangule du!» aquiangalum triangu-

lum drfcrilnre.

Sic dams circulas une, datum autem rriangulum DEP-
Oportet circa circulum ne defcribere t2 iangulum rriangulo
DEF æquiangulum; Protrahatur ex utraque parte EF ad
unûa H, G, ô: fumarur circuli A ne centrum K: 8c recta
inca. K13 utcunque ducatur: confiituarurque ad reâam li-

neam K13, 8c ad punôtum Din ca K, angulo quxdem DEG
æ ualisnangulus au, an-
glÎIo autem D F H æqualjs’

angulus me, 8c per A, B,c, E P 1” 4 Emma.
punâa ducantur reétæ li- D
nez LAM MEN MCL cir- .
culum ABC contingentes 6. v M B N 5 "Jeun
Œ’oniam igitur circulum ABC contingunt L M M N NL
in punétis A, B, C, à centre autem K ad A B c punéta du-
cuntur 1:4 K8 ne; crunt anguli ad punéîa A n c rem r;e18. tertii.
8c quoniam uadrilateri aux anguli quatuor quatuor re-
&is æquales nm; etenim in duo triangula dividitur, quo-
rum anguli KAM KBM [ont reâi; arum: reliqui un; AM8
duobus rcé’cis æquales. funt autem 8c D E G D a F æquales
duobus métis. anguli igitur un; au n angulis DEG pas

F g æquales



                                                                     

86 Eucnnrs ELEMENTORUM
æquales funt, quorum au ipfi DEO cil: æqualis. ergo re-s
liguas me relique DEF æqualis erit. fimiliter demoni’cra-

’birur an lus L N n i fi Dl?! æqualis. ergo 8: reliquus
Û 3-905 MLN e æqualis l re iquo EDF. æquiangulurn igitur en:

I3M’"""’ LMN rriangulum triangulo DEF; a: defcriptutn cil circa
’ circulum une. (figue circa datum circulum trian ulo data

æquiangulum rriangulum dcfcriptum cit. Quod cere o-

portebat. . -PRIO P. 1v. PROBE...
In data triangule circulum defcribere.

Sic datum rriangulum ADC; Oportet in triangule ne cir-
4 9- Primî-culum defcribere. Secenrur n anguli ABC inca bifariam

reâis lineis BD en une conveniant inter [e in D punéto:
, , 8C a punéto D ad regina lineas A a ne CA perpendiculares

* " anw ducantur DE DF DG. Quoniam angu-
’ lus E n D el’c æqualis au ulo FBD, cil: A

autem 8: reclus BSD re o BFD æqua-
lis: erunt duo triangule EBD DBF,
duos angulos duobus angulis æquales r
habentia, 8c unum’ latus uni lateri æ-
quale unique commune BD, ?uod fci-
lice: uni æqualium angulorum ubtendi-

, I tur. ergo 6c reliqua latera reliquis late- V Ç
*’ 151mm!- ribus æqualia c habebunt, arque erit DE. À

æqualis DE. 8c eadem ratione DG æqua- A A
lis DE. ergo a: DE ipfi DG cf: æqualis. B F i C
tres igitur reétæ linea: DE Dl? Do in-
ter fe aeqùales funt; quare centra D inrervallo autem unius
ipfarum DE Dl? DG circulus defcriptus etiam per reliqua
tranfibic punch; 8c renfilas lineas A8 ne c». continget;
propterea quôd reâi funt ad E F G anguli. fi enim ipfas fe-

, ., cet, quæ ab extremitate diametri circuli ad rectos angulos
d 16.:erm.

igitur centro D, intervallo autem unius ipfarum DE DE DG
nc1rculus defcriptus recabit reâas lineas A! 3c ÇA, quare
ipfas continget; arque erit circulas defcriptus in trian lo
ABC. In dato igitur triangulo ABC circulas EFG de eri-
ptus cit. Quod’facere oportebat.

PROF.

ducitur intra circulum cadet, quod cf: abfurdum d. non ’



                                                                     

.LIIER. 1V... t7.
PROF. V. PROBL.

Gina datum rriangulum circulum defiribere.

Sir datum rriangulum une. Oportet circa datum rriangu- . .
lum ABC circulum deficribere. Secentur au AC bifariama! 1°an
in D, E punchs: 8: à punchs D E ipfis au 4c ad rectos , .
angulos bducantur Dl? El? quæ quidem vel intra trianguJ "’P’lm’
lum ABC conveniant, vel in reâa linea B c, vel extra
ipfam. Conveniant primo intra rriangulum in punéto a: 6c

A

ne PC n jungantur. Œouiam igiturAD efi æqualis DB,
communis autem 86 ad rectos an ulos DE; erit bafis A F . -
bafi en æqualis r. fimillter ofien etur a: c F æqualis un 4- Primi-
ergo a: ne ei’c æqualis PC. tres igitur FA F3 ce inter (e
æquales funt. quarc centra F, intervallo autem unius ipfa-
rum FA F8 FC circulas defcriptus etiam per reliqua punch
tranfibit: arque erit circulusdefcriptus circa rriangulum
ABC. 8c defcribatur ut: ABC. Secundo DE Et: conveniam: in
redits. linea ne, in puné’to F, ut in l’ecunda figura, 8c A? jun-
gatur. fimiliter demonfirabimus punâum F centrum elfe.
circuli circa rriangulum ABC defcripti. Poilremo DE? a? cou-
veniant extra triangulum une rurfus in F punéto, ut in
tertia figura: 8c jungantur Au F8 FC. a; quoniam rurfus
au cit æqualis DB, communis autem &Iad reâos angulos
DF, bafis A? bali F3 æqualis erit- fimiliter demonflcrabimus
ô; CF ipli n æqualem elle. quare 8c 8P eftæqualis FC. rur-
fus i itur centre F, intervalle autem unëus ipfarurri FA F8
PC crrculus defcriptus 8c per reliqua tranfibic unâa; at-
que erit circa rriangulum A ne defcriptüs. irca datum
lgitur rriangulum circulus delcriptus cil. Œ’od facere

oportebat. .cor. Si rriangulum fit rectangulum centrum circuli ca-
det in latus angulo recto opgofitum. fi .acutangulum cadet I
centrum mtra triangulum. obrufanguzum cadet extra I. a si. main

F4 PROR



                                                                     

88 EUCLIDIS ELBMINTORUM
PROP.’VI. PROBL.

In data circula quadratum defrrilme.

Sir datas circulas ABCD. Oportet in ABCD circulo qua-
dratum defcribere. Ducantar circuli ABCD diametri ad
reâos angulos inter fe AC un: a: au se CD DA juagan-

. tur. Œoniam igitur sa cit l i ’ ’
æ ualis un, etenim centrum l
e E, communis autem, 8c ad î

. rectos angulos EA; erit bafis B E D
e 4- [mini-na œqualrs s bafi AD. 8: ea- q

dem ratione atraque ipfaram q
ne en utriq; sa AD efi æqaalis;

æquilaterum igitur efl: A ac D C . Iquadrilaterum. Dico 8c reâangulum elfe. Quoniam enlia
reôta linea BD diameter et): A ne D circuli, erit BAD ferm-

a Sïrleftîi-circalas. quare angulus BAD reüusô efl. a: eadem ratione
anufquifque ipforum ABC acn CDA cit reclus. reôtangu-
lum igitur cit ABCD quadrilaterum. ofienfum autem cil, à:
æquilaterum elle. ergo quadratum necellario erit, 8: de-
fcriptam ei’c in circule A B en. In daLo igitur A ne D Circulo
quadratum ABCD deicriptum cit. (mon facere oportebat.

PROP.VII. PROBL. I
Cime datum circulum qaadratum dtfcribere.

Sir datas circulas A BCD. Oportet circa A BCD circulum
quadratum defcribere. Dacantar circuli ABCD dua: dia;
metri AC BD ad rectos inter [e angulos, 8c per punch A, a,
c, D dacantur circulum ABCD G A F

p r7.mrii.contiagentes I FG ou HIC. KF.
Quoniam igitur FG contingit
circulum ABCD, v à centro au- l 13
rem E ad contaâum qui en: 3 D

0 il. unit ad A ducitar 3A5 erunt 5an-
guli ad A reéti. eauem ratione,
8c anguli ad punâa a, c, D re- M C x
&i faut. 8c quoniam angulus AEB reétus cit, el’c autem 8:

,za.primi.re&us ne; erit ou ipfi AC parallela c. eadem ratione, à:
4c parallela eft Fic. fimiliter demonfirabimas ô: utramque
ipfaram GF HK ipli BED parallelam etTe. quare 8c or en:

43°.primi.parallela HIC. dparallelcàgramma igitur (un: et: ce AK ra
l germinait, ac propterea GF qui em en: 4 æqaalis Hic, on vero ipli

Fig. 8c quoniam AC æqualis cil 13D, fed ac quidem uttiqfae

’ 1p a-
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ipfarum on FK cit Il æqualis; BD vero æqualis attique CF
HK, ô: attaque on FK unique on? me æqualis erit. æqui-
laterumi itur efi: FGHK quadrilateram. Dico ô: métan-
gulum e . Œpniam enim parallelogrammum e11: casa,
arque CR reclus au angulus, 8c ipfe un; reâus erit t. Si-g
militer demonftrabimus angulos etiam ad punCta H K F
rectos efl’e. rectangulum igitur cil quadrilaterum FGHK. de-
monfiratum autem eft 8c æquilateram. ergo quadratum fit
necefle cit, 8c delcriptum ei’c circa circulum ABCD. Circa
datum igitur circulum quadratum defcriptum cit. Œod

facere Oportebat. v
PROF. VIH. PROBL.

In data quadrato circulum defrrilzere.

Sit datum uadratum ABCD. Oportet in quadrato ABCD
circulum de cribere. Secetur utraque ipfarum au AD bi-
fariam n in métis F, E. 6c pet E quidem alterutri ipfarumt minimi-
A! CD para lelabducatur EH: pet F vero ducatur FK pa-
rallela balterutri AD ac. pa- A E D *3’-P"m”
rallclogrammum igitur cit u-
numquodque ipforum AK K8 K
AHHDAG ce ne GD:& r G lKlatera ipforum qua: ex oppo-
fito, faut æqualia r. Et quo- K j c 34.primi.
nlam D4 cit æqaalis au; 8c
ipfiusquidem ADdimidium cit B il: C ’
ne; ipfius veto ne dimidium u; erit AE ipli A? æqaalis.
quare 8c oppofita latera æqaalia faut; ergo F6 ei’c æqualis
DE. fimiliter demonftrabimas, 8c atramqae ipfaram ou
on utrique F6 on æqualem elfe. quatuor igitur on GF
sa GK inter fe fun: æquales. itaque centro quidem c, in-
tervalle autem unias ipfaram DE GF ou en circulas de-
fcriptas etiam per reliqua tranfibit punâa, 8c métas lineas
au ne en m continget, ropterea quod anguli ad E, r, H, x,
reéti faut: fi enim circa us fecabit redîtes lineas A a ne c D
D4, qua: ab extremitate diametri circuli ad reétos angulos »
dacitur intra circulum cadet; qaod deft abfurdum. amarinerai.
igitur centre quidem G intervalle autem unius ipfarum on:
ce ou on circulas defcri tus reaaslineas au ne CD DA
feeabit. quare ipi’as nece ario continget; at ne erit de-
fcriptus in quadrato ABCD. In dato igitur qua rato circa-
las del’criptus cit qud facere oportebat.

PROF.



                                                                     

9o Erreur)" ELAEIlllENTORUM
PROF. 1X. PROBL.

» Cime datum quadratum circulum defiribere.

’ Sit datum uadratum ABCD. Oportet circa ABCD qua-
, dratam circa am defcribere, ungantur ac BD qua: le

invicem in punch E feceat. t quoniam D A cil æqualis
AE, communis autem ne; duæ DA AC daabus 3A Ac æ-

.quales faut; 8c bafis DC æ-
qualis bafi ne; erit angulus

a 8.primi.DAC angulo 8A6 æqualis I.
an ulus igitur DAB bifariam
le us cit recta linea A c. fi-
militer demonltrabimus a-
numquemque angulorum anc-
B c D c D A mais lineis A c
DE bifariam fedtum elle. quoniam igitur angulus DAB an-
gulo ABC ell: æqualis, atque ell; anguli quidem DAB di-
midium angulus EAB, anguli veto ABC dimidium En 5 8c
EAB angulus angulo un æqualis erit. quare 8c lutas EA

5 5o Fini-lateri En ell: 5 æquale. fimilit’er demonltrabimus ô: utram-
que rectarum linearum Ec En attique 5A EB æqualem elle.
ergo quatuor reflue lineæ na B8 Be BD inter le faut æ-
quales. centre igitur E, intervalle autem unius iplarum E A
B B E c ED circulas defcriptus etiam per reliqua punâa
tranfibit; arque erit defcriptus circa ABCD uadratum. de-
fcribatur ut ABCD. Circa datum igitur qua ratum circulas

V defcriptus cit. Œod facere opertebat.

PROP. X. PROBL.
Ifafæler rriangulum confirme, habens manique angulo-i.

ranz qui fiant ad Imfim, duplum reliqui.

l Exponatar recta qaædam linea an à: fecetar in c pan-
engecaa-(Ëlzo, ita’at reâangulum contentam ab A3 ac æqualet fit

ei,agaod ex ca defcribitar, ’ a
qu taro: 8c centre quidem
A, intervallo autem A8 circa-
tlas defcribatur BDE; aptetur-

, que in BDE circule-recta li- f* ’- bufl’vnea BD æqaalisb ipli AC quæ ’
non ell: major diametro circuli D
BDE: &juucïtis DA Dc, clr- P»

e 5- Mini-ca ADC triangalum rcirculusm CD defcribatur. itaque quo-
niam reaangulum au Bc æquale cit quadrato quad fit ex

A c 5

;. fil-
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Ac; æqualis autem cil Ac ipli BD ;- erit [ne un ne reâan-
gulam quadrato ex naiæquale. 8c quoniam extra circulum
ACD fumptum cil: aliqued panétum B, 8c à panât: a in
circulum ACD cadant duæ reâæ linea: DCA BD,’qaarum
airera quidem fecat, altera veto incidit; arque elt re-l
&angulum fub AB BC æquale quadrato ex en: mâta li-
nea BD circulum ACD dcontinget. uoniam igitur BD con-d garerai.
tingit, 8c à contacta ad D duàa e ne - erit une angu- u
las æqualis a ci qui in alterne circuli egmento conflua immun
tuitur, videlicct angulo me. quod cum angulus BDC æ-
qualis’fit ipfi DAc, communis apponarur cm, rotas igitur
BDA cit æqualis duobus angulis CDA DAc. led iplis CDA ,
DAc exterior angulus BCD eflfæqualis. ergo 8: BDA æ-f striât
qualis el’c ipli BCD. Ted BDA angulus cit sæqualis angulo: 1’»me-
CBD, quoniam 8c latus AD lateri A8 elt æquale. ergo .8:
DBA ipli BCD æqualis erit. tres igitur an uli BDA D34
BCD inter le æquales faut. 8: quoniam angu as Duc æqua-
lis cil: angulo BCD, 8c latus BD lateri Dc cil b æqaale. led BD h 61mi-
ponitur æqualis ipli CA. ergo &CA cit æqaalis CD. quare
8: moulus CDA æqualis ell: angulo DAc. an uli igitur CDA
DAC imul fumpti iplias anguli DAc duplices unt. eli autem
8: BCD angulus angulis CDA DAc æqualis; ergo 8c BCD
duplex cil: ipfius DAc. fed BÇD ell: æqaalis alterutri iplo-
rum BDA DBA. uare 8c aterque BDA DBA ipfius DAI
el’c duplex. Ifolce es igitur triangulum confiitatum ell ADB
habens utrumque eorum angalorum qui lum ad bafim, da-
plum reliqui. Qued facere oportebat..

PROF. XI. PROBL.
In data circula pentugonum uquilarmtnl à aquiungulum

defiribere. . ’
Sir datas circulas A B c D E. Oportet in A se D E circule

pentagonum æquilaterum 8c æquiangulam defcribere. Exô

ponatur rriangulum ifofceles wA
F o a habens utrum eo-
rumulqai (un:i acli ba nm en P B -
mg arum, a um a an li aqui elt ad F: à): defcribagtuut i du, humin circule ABC’DE triangu-

le F G H œquiangulum 5 tri- H à a. hujaz,
angulum ACD, ita ut au ’. . alloquidem qui efl: ad F æqualis lit angulus CAB; attique
Vera iploram qui ad a H, lit æqualis aterqae ACD CDA. 8;

urerque



                                                                     

’92 EucuDis ÉLÉMENTORUM
aterque igitur ACD CDA an li CAD en duplus. lecetar

à 9a vinicuterque ipforum ACD CDA bifariam c métis lineis CE DE :
8: An Bc DE EA jaugantar. Chipolata igitur aterque
ipforum ACD CDA duplus A

elt ipfius CAD,- 8c feâi faut ,
bifariam recîtis lineis c E D a, P
quinque anguli DAc ACE B
ECD CDB BDA inter le faut

» æ uales. æquales autein an-
gui in æ ualibus circumfe- H

da6.œniî.rentiis in liant 4. quinque .
u igitur circumferentiæ A3 ne en DE EA æquales fant in-

"9. ml". ter le. led æquales circamfetentias e æquales recta: huez
fabtendant. ergo 8: quinque redtæ linea: An 3c CD DE
84 inter le æqaales faut. æquilaterum igitur cit ABCDE
pentagonum. Dico 8c æquîangulam elfe. (layaiam enim
circumferentia An æqualis cit circumferentiæ DE, comma-
ms apponarur BCD. tota igitur ABCD crrcumferenria toti cir-
cumterentiæ E D c B cil: æqualis, 8c in circumfereatia qui-
dem ABCD infiltit angulus AED, in circamfcrentia vero
EDCB infiltit BAE. ergo 8: EAE angulus el’c æqualis au-

p.7, "angulo AEDf. eadem ratiene 8c unufquil’que anguleram A ac
BCD en a anicuique ipferum BA E AED elt æqualis. æ-
quian ulum igitur cil: ABCDE pentagonum: oitenfum au-
tem à; ô: æqailaterum elle. migre in date circule penta-
gonum æquilaterum,8c æquiangulam defcriptum cit. (hl-pli
acere oportebat.

PROF. XII. PROBE.
Cire: datum circulum pentagonum aquilaterum (’9’ aqui-

angulum defiribere.

Sit datas circulas ABCDE. Oportet circa circulum .43an
pentagonam æquilaterum 8c æquiangulam defcribere. Ia-

. w u, telligantur pentagoni in circule delcripti 4 angulorum pun-
bains. ôta elfe ABcDE, ira ut circumferentiæ AB ne CD DE EA fiat
a I7,genii,æql13.185; 8c per panât. A,B,c,D,E, dacantur 5c1rculum cen-

tingentes ou me KL LM MG, 8: lumptorcirculi ABCDE
centre F, jungantur FB FK Ec n. FD. Quoniam igitur
reéta linea K L contin it circulum ABCDE in punéte c,
8c a centre F ad conta am qui cit ad c daCta ell: ac, erit

a 18.lertii. rrc ad ipfam tu. erpendicularisc. reétus igitur cit aterque
angulorum qui un: ad c. eadem ratiene 8: angali qui ad
punéta n Dreéti leur. 8c quoniam mâtas angulus elt râla,

qua ra-

æ
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quadratum quod fit ex B r: æquale d cil quadratis ex F (3447-me
ex. 8: 0b eandem caufam quadratis ex En BK saqua-
le el’t ex r x quadratum. r * a n
quadrata igitur ex FC cr: ’
quadratis ex En BK æqaalia
iant, quorum qaod ex PC
ei quad ex En ell: æqaale.
ergo reliquum qued ex cr:
relique qaod ex BIC æqaale ,
erit: .æqualis igitur cit BE 1C c L
ipfi CK. 8: quoniam F8 elt æqualis PC, communis autem
Fic, duæ BF n: daabus c1: n: æquales faut; 8: halls 8K . .
en: æqualis bali K c; erit angulus e itaque En: angale’ 34’"!!!-
KFC ,æ ualis, angulus veto 8K1? angulo FKC. daplus
i itur e angulus BEC anguli KFC, 8: angulus exeada-
p us ipfias rac. eadem ratione, 8: angulus CFD anguli
CFL en duplus: angulus veto CLD duplus anguli CLF.
8: quoniam circamferentia ne circumferentiæ CD elt requa-
lis, 8: angulus BFC angulo CFD a: aalisferit. arque dingua;
angulus quidem BEC-anguli 1:ti uplus: angulus veto
DÉC dap as iplius LFC. æqaalis igitur elt angulus KFC
angulo CFL. itaque duo triangula (un: FKC ne, duesan-
gu os duobus angulisæquales habentia, alterum alteri, 8:
anum latus uni lateri æ uale uod iplis commune el’c FC: «
ergo 8: reliqua latera re iquis ateribas a: ualia habebunt 5: :6.th
8: reliquum angulum relique angulo æ u cm. reéla igitur
linea ne cil: æqualis reétæ CL, 8: angulus ne angulo ne.
8: quoniam ne el’c æqualis CL, erit KL i lias xc dupla.
eadem ratiene 8: HIC ipfius B 1: dupla o endetur. rurfas-.-
quoniam Bi: e enfa cit æqualis ipli ne, arque cil KL qui-
em dupla xc, un: veto ipfius 8K dupla: erit tu: ipli

Il. æ ualis. fimilitervôc anaquæque iplarum ou GM ML
elten etur æqaalis atriqae HK KL. æqailaterum igitur cit
GHKLM pentagonaux. Dico etiam æquiangulum elle. Q19-
niam enim angulus Flic cit æqualrs angulo ne; 8: eltenq ;.
lus elt angulus un duplus ipfias "ce; ipfias svero FLC I
dupla; KLM:,erit 8: au. angulus angulo KLM æqualis.
limüi ratione ol’cendetur &lunufquifque iplorum me Heu
eML utrique au KLM æqualis. quinque rgituranguli aux
HKL KLM LMO mon inter le æquales funt.,Ergo æqui-
angulum ell: CHKLMHpentagonum. eltenlum autem elt
etiamæquilaterum e e: 8: defcriptam cit circa ABCD]:
circulum. Œod lacer: epertebat.

PROF;



                                                                     

;4. EUCLiDrs ELFEMEN-ronUM
PROF. qu. PROBL.

In data pentagone), quad aquilamum (r equiungulum fit,
circulum defçribere.

Si: datum pentagonum æquilaterum 8: æ uiangulam
. ABCDE. Oportetin A BCDE pentagone circa am efcri-

0 9-P’Îml»bere. Secerur aterque angulornm BcD CDE bifariarnn
- mais lineis CF DF; 8: à ancre F in que conveniunt in-

ter fe CF DF ducantur re æ linea F8 FA FE. (QI-peina
igitur ac. en æqualis c D,
communis autem CF, duæ ne
CF, daabus DC CF æqaales
faut, 8: angulus BCP efl æ-
qaalis angulo DCF. bafis igi-

5 4» infini-tur BF bali FD cit bæqualrs,
8: a Fc triangulum æquale
triangule DCF, 8: reliqui an-

. gali reliqu-is angulis æquales . . n
quibus æqualia atera fubtenduntar; angulus lgltlll’ en? au.
gale CDF æqaalis erit. 8: quoniam angulus CDE angali
me elt daplus, 8: angulus quidem CDE angulo ne æqaalis,
angulus vere CDF angulo car æqualis; erit 8: CEA angu-
lus duplas angali CBF 5 ac propterea angulus ABF angulo
CBF æqaalis. angulus igitur ABC bifariam feôtus ell: reâa
linea DF. fimiliter demenl’trabitar unamquem ae angulo-
ram BAE un mais lineis AF FE bifariam canin elle.
à punâo F ad retins lineas An ne CD DE EA dueantar

crapximiœperpendiculares FG PH PX FL FM. 8: quoniam angulus
HCF elt æqaalis angulo ch; cit autem 8: reâas rac
recto FKC æqaalis: erunt duo triangula me FIC, duos
angulos duobus angulis æqaales habentia, 8: anam lattis
uni lateri æquale, commune leilicet atrifqae ne, qued uni

ualium angaloram fubtenditar. ergo 8: reliqua latera
a a6.prîmi.re iquis lateribus æqaaliad habebunt, arque erit perpendi-

cularis En perpendiculari Fi: æqualis. fimiliter ol’tendetur
8: unaquæque ipfarum FI. FM FG æqualis atriqae PH Fit.
quinque igitur re&æ lineæ ne Fa n: FL FM inter le æ-
qaales faut. quare centre F intervalle autem anias ipfarum
F6 En FK FL FM, circulas defcriptus etiam per reliqua
tranlibit punâa, 8: reétas lineas An ne CD DE EA con-
cinga; propterea quod anguli ad GHKLM reâi faut. li enim
non continget, fed ipfas fecet, qua: ab extreufitace diameo
tri circuli ad reaos angulos ducrtar, intra circulum cadet,

a :6. terril. qaod abfurdameelïe o culum cit. non igitur centre F, 8:

r inter-
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cDE cit æqualis, arque elt anguli quidem BCD dimidium
angulus Fc D, anguh ver cDE dimidium CDF; erit 8:
FCD angulus æqualis anga e FDC, uare 8: latas CF lateri

intervalle une ipforarn punâorum’ GHKLM circulas de-
fcriptus teétaslineas An Bc CD DE EA lecabit. quatre ip-
fas contingat necel’lë cit. delctibatur ut GHKLM. In date
igitur pentagone quod elt mæÂuilatetum, 8: æquiangulatn
enculas delcriptusellr. Q faeere oportebat.

Car. Si duo anguli proximi figatæ æqailateræ 8: tequi-
angula: bifecentur,8: à unâo in que ce’euntlineæ angulum
bilecautes,dacantur reëæ lineæ ad reliques figura: angulos,
omnes anguli figaræ étant bifeéti.

PROP. XIV. ’ PROBL.
Circa datum pentagonum quad aquitaterum à quinqu-

lum fit, circulum défirilm’e. x
Sic datum pentagonum æqailatetum 8: æqaiangulam

AECDE. O otte: circa penta onum ABCDE circulum de-
fcribere. ecetat aterque ip oraux son cDE angulorum
bifariam I reétis lineis CF FD: g à A a Hui"!!-
8: à punâo F in que couve- vniant reétæ liaeæ, ad punâa
a A a dacantur FB FA FE- 8:
unafqailqae angulerum cBA
BAI AED métis lineis EF FA.

F8 bifariam b feétas erit. Et . peut";
quoniam angulus BCD angulo mienne.

m ell: æquale c. limiliter demonfir H itur 8: anaqaæqae il)»: 5- F1953
fatum FB FA FE æqualis animique Fc FD. uia ue igitur
reflue lineæ FA F8 Fc FD FE inter le æqua es et. ergo
centre F, 8: intervalle uniasipferuni FA F8 Fc Fi) FE, err-
culas defcriptus etiam per reliqua tranlibit panâta: arque
erit delcriptus circa pentagonaux ABcDE qaod œqailatetam
el’t 8: æqaiangulum. defcribatar, 8: lit ABCDE. Circa da- . ».

s (aux igitur pentagonaux æ ailaterum 8: æqaiangulum cir-
culas defcnptus cit. Q1- facete oportebat.

P R0 P. KV. P ROB L.
In data circula baragouin» equîlntmm, à eguiangulurn

defcrîbere. *
Sir datas circulas AacDEF. Oportet in cireuli ABCDEF

hexagonaux æquilaterunx 8: aequiarxgulum deferibere. Du-
catur
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,catu-r circuli -A sans diameter au, fumaturque centrum
circuli G - 8C centra quidem 1), intervallo autem ne cir-
culas ,deiîzribatur EGCH,- junétæ E G CG ad punéta a F
producantur, 8c jungantur A8 ne CD
DE m FA. Dico hexagonqm ABCDEF
.æquilaterum 8c æ uiangulum effe. Q159-
niam enim G pun nm centrum efl: A nc I
par circuli, erit ce ipfi GD æqualis.
rurfus quoniam D centrum cil: circuli
accu, erit DE æqualis DG: fed ce
ipfi on æqualis oflenià cit. ergo en ipfi
ED en; æqualis. æâuilaterum 1gitur cf:
ne!) triangulum, i coque tres ipfius an-

;rgf’f’ guli ne? en: une inter fe ægualesa .

’ fu t’ n rian . r -b 3:..primi. n ’ & u t t glu" es. anguh æqua
les iduobus métis. angulus igitur ne!)
Aduorum reétorum rama pars ei’c. fimiliter ofiendetur 8c
me duorum reétorum terris. pars. 8c quoniamlreaza linea

le cc fuper reÇtam En infifiens, aràëulos qui deinceps funt me
c l3cl’fimî-c G n duobus reâis æ uales ce cit ’ erit 8c reliquus CGB

tertia: rs duorum-re 0mm. an Ïi igitur ne]: nec ces
, .e inter e (un: æ’qmlcs. 8: ui ip 15 ad verticem fun: an-

4 W’P"""’guli ne A A6 p F6 E æqua es d funte angulis a c D ne c
ces. quart: (exenguli ne!) nec ces ne A ac r vos

v. e .1 inter fe æ uales fu’nt. fed æquales anguli æqualibus cir-
"J’mm’cumferentixs infifiunt c..fex igitur circumferentiæ A3 8C

en DE El? FA inter fe fun: æ uales: æquales autem cir-
cumferentias æquales f reâæ  neæ fubtendunt. ergo 8:
[ex reâæ lineæ inter fe æquales fiat neceffe ei’c. ac propre-

. ’ jrea æquilàr’erum de ABCDEF hexagonum. pica &Iæqu1an-
gulum elfe. qumam enim circumferenna A]? cnrcumfe-
’rentiæ En eï’c æqu’àIis, communis apponatur circumferen-
riz ABCD: tota igitur FABCD circumferentia æqualis efi: toti
ecircumferentiæ un". 8c circumferentiæ quidem une!)

N angulus FED infifiir, "circumferentiæ vert) unau infiftit
:W-le’t"° angulus un. angulus igitur un: angulo DEF eflgæqua-

iis. fimiliter oflendentur 8c reli ni anguli hexagoni 43cv
ne figillatim æquales urrique ip 0mm A n: un. ergo æ.

uiangulum en: ABCDEF hexagonum. ofienfum autem cit
3c æquilaterum elfe: 8c defcnptum ePc Circulo A ne D EF.
Inedato igitur Circulo hexagonum æquilatemm,& æquian-
gulum defcriptum cit uod facere o ortebat.

Ex hoc manifefium e hexagoni atus, ci quæ cit ex
centra circuli æquale elfe. 8c fi par panera ABCD", con-
tingentes circulum ducamus, circa circulum defcràbemr

exa-

f :9. terzii.
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L133: 1V; . 97hexagonum æquilaterum 8c æquiangulum, confequenter iis
quæ in pentagono diéta funt: 8c præterea fimiliter in dato x
hexagono circulum infcribemus,ôc circumfcribemus. Œod
facere oportebat.

PROF. XVI. PROBE. V
In data circula quindudgonum aquilateflçm à «guingu-

lum defiribere.

e

Si: datas circulas ABCD. Oportet in ABCD Circulo quin-
decagonum æquilaterum 8c æquiangulum defcribere. Sir
AC latus trianguli t quidem æquilaterijn ipfp Circulo usent 1- hulula
*defcripti, pentagonii veto æqüilaterilatus An,’quarum igiJ "- 1min
tur partium cf: ABCDF circu- A
lus quindecim, earum circum-
ferentia quidem .nnc, 1e;-
de exifiens circuli, erit quin-
que; circumferençia veto au,
qua: quinta cil: c1rcuh, erit
trium. ergo reliqua ne CH:
duarum. facetur Bc bifariam z . v I
in punâo et. quart: utra ue ipfarum ne ne circumferentia-r 3°- renii-
rum quintadecima pars e 413c!) circuli. fi igitur jungen-
tes BB se, æquales ipfis in continuum refilas lineas in cir-
culo Mac!) aptemus, in ipfo quindecagonum æquilate-d x. hujus.
rum 8: æquiangulum defcriptum erit. Quod facere opor-

tebat. lSimiliter autem iis quæ diéta’funt in entagono, fi pet
circuli divifiones, contingentes circulum ucamus, circa ip-
fum defcribetur quindccagonum æquilaterum 8: æquian-
gulum. ,8: infuper dam quindecagpno æquilatero 8: æqui-
angulo circulum infcribemus, 8: c1rcumfcribemus.

p

’* Pacifinû dcfm’biaw lm AC par . cadficnùnduo laura hexa-

gonî civelle ùfaibm ab A mfu m une)?" mm: incidcm in

mac A, cm e

G EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER, ÉLÙINT’US.

DEFINITIONES.
I;

ARS en: magniiudo magniçudinis, minor majoris,
P quando minor majorem mentur.

Il.
Multiplex cit major minoris, quando majorem miner

metitur.
III.

Proportio feu ratio e& duarun1 magnitudinum fofdem
generis, feeundum quanntatem, mutua quædam ha nudo.

IV.
Proportionem babel-e inter fe magnitudines dicunrur,

qua multiplicatæ [e invicem fuperare poifunt.  

v V. AIn eadem proportione magnitudines elfe dicunrur, prim
ad fecundam 8c renia. ad autem, quando prima: a: renia
æque multiplices, fecun æ 8: quarta: æque multiplices
juxra quamvis multiplicationem, nua ne utramque, vei
uni fuperant, vei unà æquales funt, ve unà deficiunt, in-

ter [e comparatæ. IVI.
Magnitudines quæ eaudem proportionem habent, pro-

pomonalcs voccnmr. E4
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1.13311 V.
1 E4 ma nitudimim Proportiqnaliumde’fiititiwul-
go apud nterprete: traditur, quam Euclide: in E-
lementafiptima, pro mimerai fainmpofidt. fa].-

Magnitudines dicuntur elfe proportionales,
quando Prima Secundæ a: Tertia Qggrcæ æqnc- 5
multiplex efi,vel cadem persifle! eædem partes.

Sed bæc definitio Numerù C5 quantitatilam (onz-
menfurabilibm tamtam competit; Adages cum’U-
niverfali: nonfit, rafle ab Euclide in boa dermato
Minium Propartioualium pro rietatertreditura re-
jicitur ; ë alia glanerai»? fubfiifuitur ouivi: magni-
tudinumfieciei influerai. Interim andain: [déniant
Interprete: ut Definitipuem bic lui ab Endide ex-
pajîtam, ex vulgo reæpta flWfOfltm Propm’tiona-
lium definitione demanflrent I; fedfàt’iliu: inhibez:
ab i114 finit quam Ma «à. bac. &wdjîc ofiendetur;

Primo Sint ABÇD quatuor magnitudine:
faut in cade»: intime; P104!" in definitiane fla ma-
gnitudine: in uidem ratine efi exponuntur. Si: ne
Prima multiplex fiiundæ, dilaté tertiam un: m
eflè multipliiez» Liliane. Sit ex. gr. A æqualix y 3,
erit c æquali: f D. Capiatur mantra: quililnt a.
gr. z. par quem multiplicetpir 5 e
Ü produâu: fit 10: Et magni- . A: si: C: D
tudinum A 65 c. Prime 65 Tei-
tiæ capiantur taque multipliez: M 303 2° m0
un zc. Item magnitudinum sa, D Semndæü EQar-
tæ capiantur æque multiplia: 1 on, 66 10D. Et per-
defin. quintamJî 2Afînt æqnale: 1 on, arum 2c. a-
quale: 10D. at quia A efl quintuplex ex bypotbeji
zpjizu n, emnt 2A æquale: Ion. mule E6 2C æquale:
10D. (â c æquali: in, [me ejf erit c quintuplai: ip-

fia: D. q. e. d. VG z Self
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Secuhdo. Si A fit par: gravai: ipjiu: n, erit

c eadempar: ipjim D. Nam quia ejl A ad n,fieut
c ad D. cum ne A fitpar: gueula") ipfiu: n, erit n
multiplex ipnu A; adeo ne par priorem eafum D
erit eodem multiplex ipnu c, (9’ proinde c ea-
dem p2" erit magnitudinû D, ne ejl A ipfiw n.

. e.
a Tertio. Sit A æquali: quotlibet quorumvi:
partium 3. aïe!) 8 C eflë æqualem totidem
fimilium partium affin: D. v. . A in je continent
quartant parier» ipjim n quiqui"; bac ejl, fit
A æquali: in, dico 65 C’eflè ce ualem go. Nam
gumiam A efl cguali: in; mu tiplieanrlo flemm-
que per 4, erunt 4A æquale: je. Capiantur ita-
a?! æque multiplia-e: Prime E3 l u . ’

ertiæfeil. 4A 8 4c; item a- A’ B" c’ D’
lie neque multipliee: Senne]: 8
æartælfiil. in 5D. 8 per de- 4A in 4c 7D
finitianem, fi 4Ajïnt æ uale: 53, "une 4c æquo-
le: yD. at oflenfum ejlq4A æquale: eflè :3. aden-
que 6 4c æquale: emnt 5D, E5 c æquali: 2p.
. e.

q Univerfizliter fit A æquali: in, erit c «agnelle

PIED. multiplieentur enim A 8

cperm. Et n GDpern.
Et qupmam ejl 1.x æquali: mA m, mc m,
in, erit mA æqualz: un; un-
de par defï ytam erit mc æquali: un ; (9’ c aquali:

a D. q. e.

C: D.

V11.
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VII.

QtLando autem æque multiplicium, multiplex quidem
primæ fuperaverit multiplicem (ecundæ, multiplex veto
renia: non fuperaverit multiplicem uartæ, tune prima ad
feeundam majorem proportionem ha ere dicitur quam ter-
tia ad quatrain.

VIH.
Analogia cil: proportionum fimilitudo.

1x.
Analogia veto in tribus terminis ad minimum confil’cit.

X
glande tres magnitudines proportionales funt, prima ad

ternam,dupllcatam proportionem habere dicetur ejus qu am
habet ad feeundam.

XI.
Quando autem quatuor magnitudines fun: proportiona-

les, prima. ad quartam, triglicatam habere proportionem
dicetur ejus quam habet ad ecundam 8: femper deinceps,
une. amplius, quand analogia proceflÊrit.

X11.

Homologæ, Vel fimilis rationis magnitudines, dicunrur
autecedentes qmdem antecedentibus, confequenres vero
confequennbus.

X111.

Alterna feu permutata ratio efl: fumptio antecedentis ad
antecedenrem, 8: confequentis ad confequentem.

XIV.
Inverfa ratio cil fum tic confequentis ut antecedemis,

ad antecedentem, ut a confequentem.

XV. l
Compofitio rationis en: fumptio aptecedentis unà cum

confequente, tanquarn unius, ad 1pfam confequentem.

XVI.
Divifio rationis efl: lumptio exceffus quo antecedens fu-

perat confequentem, ad npfam confequentem.

1°!



                                                                     

102 EUCLIDIS ELEMENTORUM

XVII.
Converfio rationis cil fumptio antecedentis ad excelTum

quo antecedens ipfam confequentem lapent.

XVIII.
Ex æquo five ex æqualitate ratio cit, cum îlures magni-

tudines extiterint, 8c aliæ ipfis numero æqua es, qua: binæ
fumantur 8c in eadem proportione, fueritque ut in primis
magnitudinibus prima. ad ultimam ira in fecundis magnitu-
dimbus prima ad ultimam: vel a iter, eft fumptio extre-
marum pet fubtraétionem mediarum. .’

XIX. .Ordinata proportio cit, quando fuerit ut antecedens ad
confequentem, ira antecedens ad confcquentem; ut autem
confequens ad aliam quampiam, ira confequens ad aliam
quampiam.

XX.
Perturbata vero proportio eft,quando tribus exifientibus

magnitudinibus 8c aliis 1pfis numero æqualibus, fuerit ut in
rimis magnitu ’nibus antecedens ad confequentem, ita in

ccundis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ut:
autemin primis ma nitudinibus confequens ad aliam quam-
piam, ira in feeun i5 alia quæpiam ad antecedentem.

A X I M A T A.

I. VEjufdem five æqualium æque multiplices inter fe æqua-

les fuut. " Il.
Q13rum eadem æque multiplex cil, vel quamm æquales

fun: æque multiplices, 8c ipfæ inter feAfunt æquales.

’ PROPOSITIO I. THEOREMA.
Si fuerint quatcunque maghirudims quoteunque magnitudi-

1mm, equalium numero, fingule fingularum æque mul-
tiplias; quaruplex a]? ana magnitude unira, totupliee:
"mît à 0mm: omnium.

Sinoquotcuuque magnitudines AB on, quotcunque ma-
gmtudmum E, r, æquahum numero, fingulæ fingularum æ-

» que
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multiplices. Dico quotuplex clic An iplius E, totuplices elfe
8c AB en fimul ipfarum a. r fimul. quoniam enim An asque
multiplex elt ipfius E, ac en ipfius F; quot
magnitudines l’un: in A3 æ uales ipli E, A
to: erunt 8c in CD æquales ip 1 F. Dividatur
An quidem in partes ipfi a æquales, quæ G
fint AG on; 8c on dividatur in partes æ- . E
quales i li r, videlicct en un. erit igitur B- v
multitu o partium en un æqualis multi- ,
tudini ipfarum Ac on. 8: quoniam A6 ell:
æqualis E, 8c CH æqualis F; erunt 8c AG c
CH æquales æipfis E F. eadem ratione quo-
niam on el’t æqualis 13,. 8c un ipli F; erunt
GB un æquale tiplîs r. F. quot flint itaque R
in A! æquales ipli E, tot lunt 8c in An
en æquales iplis a F. ergo quotuplex elt A! F
ipfius E, totuplices erunt se An CD fimul D
ipfarum E F fimul. Si igitur fuerint quorcun-
que magnitudines quotcunquç magnitudi-
num, æqualiumnnumero, lingulæ fingularum æque multi-
plices; quotuplex dl una magnitudo unius, .t0tuplices e-
runt8c omnes omnium. Quo demonltrare oportebat.

PROF. Il. THEOR. -.
Si prima finaude que multiplex fuerir ne renia quarte,

fuerit autem à" quinta [scande vaque multiplex’ a: fixai
quarte; erit etiam rampofita prinm cum quinte [amide
aga: multiplex a: renia cum [une quarre.

Sit prima An (ecundæ c æque multiplex, ac tertia DE
quartæ F. Sit autem a: quinta ne A

-lecundæ c æque multiplex, ac
[exta EH quarta: F. Dico ô: compo- D
fitam primam cum quinta fcil. Ac B
feeundæ c æquo multiplicem elfe, E
ac tertiam cum fexta fc. ou quar- *
tæ F. Œoniam enim An æque mul- I I
tiplex elt c, ac DE iplius F; quot
magnitudines funt in A n æquales G c H F
c, rot erunt ô: in DE æquales F. eadem ratione 8: quot
lent in n G æquales c, tot 8c in EH erunt æquales F. quot
igitur funt in tota AG æquales c, tot erunt 8c in rota DH
æquales F. ergo quotuplex ex Ac ipfius c, totuplex elt 8c

. 1 V . n ou,rmf V-a’ I . A. ’n «a

t v . l li i

Io;

a Axiom.a.
gnan.
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DH iplius F. 8c compolita igitur prima cum quinta Ac le;
cun æ c æque multiplex erit, ac tertiam cum fexta DE
quarta: F. (Luge li prima fecundæ.æque multiplex fuerit,
ac tertia quartz, fuerit autem 8:’qu1uta (ecundæ æque mul-
tiplex, ac fexta quartz; erit compofita quoque prima cum

uinta æque multiplex feeundæ, ac tertia cum l’exta quartæ.
215M oportebat demonltrare.

PROle THEOR.
Si prima [brande que multiplex fuerit ne renia quarte ;

fumantur autem que multiplias prime à" renie; erit
é’ ex aquali, fumpmmm «traque atriufque que mul-
tiplex, que" quidem famille, client 7:70 quarte.

Sit rima A l’ecundæ B æque multiplex ac tertia c quartæ
D: 8: urnanturipfarum A c æque multiplices El? ou. Dico
E F æque lmultiplicem T
elfe iplius a; ac en ipfi- F
us ,D. quoniam enim i
-E F æque multiplex ell: H riplius A, ac 6H ipfius c;
quot magnitudines funt K

in El? æquales A, tot J.crunt 8:. in ou æquales .1 vc. dividatur EF qui-
dem in magnitudines .. Iipli A æquales et: KF; E A B G C D
on veto dividatur in
magnitudines æquales c, videlicct 0L en. erit igitur ipl’a-
rum E1: KF multitude æqu’alis multitudini ipl’arum GL LH.
8: uoniam æque multiplex cit A i lins a ac c iplius D; æ-
qu ’s autem EK ipli A, 8: 6L ip 1 c; erit EX æque mul-
t1 lex iplius a, ac GL ipfius D. eadem ratione æque multi-
p ex en: KF iplius n, ac LH iplius D. quoniamigitur prima.
EK feeundæ n æque multiplex el’t, ac renia GL quarta: D;
el’t autem 8: quinta K? liecundæ B æque multiplex ac fexta
LE uartæ D: erit 8: compolita prima cum quinta EF, fe-

Œz- MEN-cm æ n caque multiplex 4, ac tertia cum fexta ou, quartæ

r

D. Si igitur prima feeundæ æque fuerit multiplex ac tertia
quartz, fumantur autem prima: 8: tertiæ æque multiplices:
erit 8: ex æquali, lum tarum utraqueutriufque æque mul-
tiplex, altera quidem ecundæ, airera vero quartæ. (Epd

odeudilfe oportuit. l -
PROE
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PROF. IV. THEOR.

Si prima 4d [ecundam enndem bolet proportionem quam
renia ml quartant: à que multiplices prime à terris
4d arque multiplices friande à quarte, fuma quamvie
multiplicationem, tandem proportionem habebunt, inter
[e rampante.

Prima A ad (ecundam n candem proportionem habeat
quam terris c ad quartam D: 8: fumantur ipfarum quidem

A c utcun ne œque multipli- ..ces a F; ip arum vero a D aliæ
utcunque æque multiplices o a.
Dico a ad G ira elfe ut F ad H.
Sumantur rurfus ipfarum E F æ- J.que multiplices x L, 8: ipfarum
G H æque multiplices M N. Q19-
niam igitur a æque multiplex cit
ipliusA, arque F iplius c; fu-
muntur autem ipfarum a F æque
multiplices K L: erit K æque
multiplex niplius A, atque I. ipli-
us c. eodem ratione M æque mul- Î
tiplex erit ipfius a arque N iplius l
D. 8: quoniam cd ut A ad B ira. --c ad D. fumptæ autem funt ipfa- ""
rum A c æque multiplices x L; v
8: ipfarum a D aliæ utcunque æ- a
que multiplices M N : li i K fu- "

to;

A 3. bujur.

peut M, fuperabit 8: t. ipfam N; 6 g. Defin.
8: li æqualis æqualis; 8c li miner . hmm.
miner. funrque K L quidem ipfa-
mm E F æquo: multiplices; M N
vero ipfarum e H aliæ utcunque
æque multiplices. ut igitur E ad ..
a ira b erit F ad H. (Ligue fi pri- l Il,
ma ad (ecundam eaudem habeat L F C D H N
proportionem quam tertia ad .
quatrain: 8: æque multiplices pnmæ ac tertiæ ad asque
multiplices feeundæ ac quartœ, juta quamvis multiplica-
tionem, eaudem proportionem habebunt, inter le com-
parant. (A191 demonllrare oportebat.

Quoniam igitur demonllratum efi: fi x luperat M, 8: L
ipfam N fuperare, 8: fi æqualis, æqualem elle, 8: liminor,

minorem;
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EUCLIDIS ELEMENTORUM
minorem; comtat etiam fi M fuperat K, 8: N luperare ipfam
L; 8: fi æqua’lis, æqualem elfe; 8: fi mmor, minorem, ac
propterea ut G ad E c ira elfe H ad F,

Cor. Ex hoc manifefium elt, li quatuor magnitudines fin:
proportionales, 8: inverfe proportionalea elle.

PROF. V. THEOR.
Si magnitudo Magnitudinu que multiplex fit utque allant

allure .- à relique relique lqut multiplex erit a: rota
mite.
Magnitudo A8 magnitudinis CD æque multiplex lit at-

que ablata AF. ablatæ CF. Dico 8: reliquam un reliqua: FI)
æque multiplicem elfe atque totam A B
rotins c D. (Ëptuplex enim cil: AB iplius A G
CF, totuplex a: 8: un iplius ce. 8: quo-
niam AE æque multiplex elt CF arque E a
iplius ce; eritt AE æque multiplex CF, E
ac AB ipfius GF; ponitur autem æ ne mul-
tiplex A n ipfius C F, ac A B ip rus CD.
æque multip ex igitur el’c A8 utriufque GF
c1); ac propterea CF ipli CD elibæqua-
lis. communis auferatur CF. reliqua igi- à D
tur cc æqualis el’t reliquæ DF. , itaque .
quoniam AE æque multiplex elt CF, ac En iplius CG, clique
ce æqualis Dr, erit AE æque multiplex CF, ac ne ipfius FD.
æque multiplex autem ponitur Ali. ipfius CF, ac AB iplius
CD. ergo En elt asque multiplex FD, ac A3 i fins CD. 8:
reliqua igitur EB reliquæ FD æque multiplex e , arque total
An totius CD. (bye li magnitude magnitudinis æque mul-
tiplex fit arque ablata ablatæ: 8: reliqua reliquæ æque erit
multiplex, ac tota totius. Qued oportebat demonltrare. ,

C

F
P;-.p-. P-q

PROF. V1. THEOR.
Si due magnitudiner duarum magnitudinum que multi-

plias jint, (’9’ allure quedam fait eurundem que mul-
I aptien: erunt à relique vil eifdem equules, vellipfu-

mm que multiplices. ’

Duæ magnitudines AB CD duarum magnitudinum E F
roque multiplices fint, 8: ablatæ AG CH earundem lin: æquo
multiplices. Dico 8: reliquats on un vei ipfis a F æquales

elfe,
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elfe, vel ipfarum æque multiplices. Si: enim primo G B.
æqualis E. Dico 8: HD ipli F elfe æ- A"
qualem. Ponatur ipli F a: ualis ou. 8:

quoniam Ac æque multip ex clic F. ac k ,
ou iplius F; clique on quidem æqua-

’ lis E; C r: veto æqualis F; erit An
æque multiplex au, ac un rpfius F. si
æ ue autem multiplex ponitur An
ip lus e, ac CDi fins F. egro un æ-
que multiplex e F, ac CD ipfius F.
quoniam igitur utraque ipfarum un
C D elt æque multiplex F, erit K11 æ-
qualisbcn. communis auferatur CH. A"
ergo reliqua KG reliqua: HD elt æ-.
qualis. l’ed xc elt æ ualis F. 8c HD
igitur ipli F elt æqua 1s; ideo ue ce
ipli E, 8: un ipli r æqualis erit. Si-
militer demoulirabimus li on multi- G-
plex fuerit i fius E i 8: HD ipfius F
æque multip iccm e. Si igitur duæ
magnitudines duarum ma itudinum
æque multiplices fint, 8: a latæ quæ-
dam fin: earundem æque multiplices;
erunt 8: reliquæ, vei eifdem æquales,
vel ipfarum æque multiplices. QJ-od
demonfirare oportebat.

à

à

PROF. vu. rue on.
Æquules 4d eandem, tandem halent proportionem, (9’ ea-

tlem ad equales.

Sint æ uales magnitudines A a, alia autem quævis magni-
tudo C. ico utramque ipfarum A n
ad c eandem pr0portionem habere:
8: .c ad utramqne A B fimiliter can-
dem habere proportionem. Suman-
tur ipfarum A n æque multiplices
D E, 8: iplîus c alia utcunque mul-
tiplex r. migniam igitur æque mul- D
tiplex el’c D iplius A, ac a iplius a, gc,

que A ipli a æqualis; erit 8: D
æqualis t a, alia autem utcunque
multi lex ipfius c elt F.. ergo .
lin tapera: r, 8: n iplam r lupe-
rabir, 8: fi æqualis, æqualis; 8: p
li miner, minon 8: fun: D F. qui-

l
Î

107 A

b LAxiom.
hujus.
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dem ipfarum A n æque multiplices: F vero alla utcunque
multiplex ipfius c. erit igiturbut A ad C, ita B ad c. Dico
infuper c ad utramque ipfarum An eaudem habere pro-
portionem. lifdem enim conflruétis limiliter oltendemus D
ipli E æqualem elfe, fi igitur F fuperat D, ipfam quoque E
fuperabit; 8: fi æqualis, æqualis; 8: li minot, miner. at-
que efi: F quidem ipfius C multiplex, D E. veto aliæ utcun-
que æque multiplices ipfarum A n. ergoi ut C ad A, ira
erit c ad n. Æquales igitur ad eaudem, eandem habent
proportionem, 8: eadem ad æquales. QLod oltendere o-
portebat.

LPROP. VIH. THEOR.
Inequulium magnitudinummdjor 4d candeur, majorem b4-

Iaet proportionem, quam minon à eudem 4d minorem,
majorem proportionem haler, quam ad majorem.

Sint inæquales magnitudines, An, c, 8: fit An major. fit
alia veroutcunque D. Dico AB ad D majorem habere pro-
portionem quam c ad D. 8: D ad c majorem habere pro-
portionem quam ad A3. Q1Êniam An major -elt quam c,
ponatur ipli C æqualis n E, oc
elt An excedat c per An. itaque F
AF. aliquoties multiplicata ma- A
jor nerit uam D. multiplicetur G.
Au quoa fiat malior quam D. E
fitque ipfius multip ex Fc ipfa D I
ma or. quotuplex autem ell: FG H B c
ip lus AE, totuplex fiat ou iplius
en 8: K iplius c. fumatur etiam
ip ms D dupla quidem L, tripla P,
8: fic deinceps une. am lius, quo-
ad ea quæ fumitur m tiplex ip-
lius D, fiat prima quæ lit major
quam 1:; lit illa N. fitque M mul-

tiplex ipfius D proxrme miner Iquam N. uoniamitaque N pri- Lma multip ex elbipfius D que: N M P L D
major cit quam x, erit M non ma-

f-1--l--l--!-J NF-hi-Q

I jor quam K, hoc elt K non erit; miner quam M. 8: cum
æque multiplex fit FG iplius AE ac ou ipfius un. erit FG

l x. hujur.æque multiplex AE ac PH ipfius A86. æque autem multi-
plex ell: FG ipfius AE ac r: iplius C, ergo PH .æque multi-
plex elt AB, a: x iplius c; hoc elt FH, K ipl’arum A8 l8: c

un:



                                                                     

L133]: V. 109fiant æque multiplices. rurfus quoniam G H æque multiplex
cit ipfius E8 ac K Ëfius c, eftque E8 æqualis c, cm ècch
ipfi K æqualis c. fe x non minon- cfi quam M. non igitur; x:Axiom.
a H miner erit quam M, [cd e11: ra major quam D, ergo totahuluio
ru major erit quam M 8c D. fed M 8c D fimul faut æqtiales
ipfi N, quia M cf: multiplex ipfius D ipfi N proxime miner,
quare ru major erit quam N. unde cum r a fuperaç N) K
vero ipfam N non fuperat, a: (un: PH 8c 1c ægue multxpllces
ipfarum A8 8c c, 8c cit N ipfius D alia multiplex, çrgo and 7. nain.
ad D majorem rationem habebit quam c ad D. DICO præ- 11W"-
terea 8c D ad c majorem habere proportionem, quam D ad
an. iifdem enim conflruétis fimiliter ofiendemus il fupçrare
K, ipfam vero w non fupcrare. arque en: N multiple; 1pfius
D, 8c ni K aliæ utcunque ipfarum AB c æque multiplices.
ergo D ad c majorem proportionem habet 4, quam D ad 913.
Inæ ualium igitur magnitudinum major ad candcm majo-
rem abct proportionem, quam miner: 8: cadem adimino-
rem, majorem proportionem habet, quam ad majorem.
caca ofiendere oportebat. ’

mon 1x. THEVOR.
24! tandem propohionem babent ad tandem, inter [e faim

«quam; 6’ ad quac’eadem, tandem l’abat proportio-

mm, ipfa etiam inter fi fun! qui".

Habeat enim urraque ipfarum A B ad c candcm propor-
tionem. Dico A ipfi B æqualem effe. Nam fi non elfet æ-
qualis, non habere: 4 utraque ipfarum A B

autem. æ ualis igitur efi A ipfi a. Habeat
rurfus c a utramque ipfarum A B eandem
proportionem. Dico A æqualem cire ipfi a. - d .
nifi enim ira fit, mon: habebit c ad urram- le 4 g. hum
que A B eandem proportioncmi. habet au-
tem. ergo A ipfi B necefi’ario efi: æqualis.
(au; igitur ad candem, eandem proportio- B
mm tubent, æquales inter fc funt: 8c ad
quas eadem, eaudem habct proportionem
ipfæ inter [e finit æquales. 030d demoniîzrare oportebat.

ad eaudem, candem proportionem. baba:
A

l

PROF.
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PROF. X. THEOR.

Magnitudinum proportionem bobentium ad condom, qui:
majorem proportion": baba, i114 major dl; ad quam
Vera eodem mnjorem ballot proportionem, i114 minor ejl. v

Habeat enim A ad c majorem roportionem quam n ad
c. Dico A quam a majorem efl’e. â enim non cd major, vel
æqualis cit, vel miner. æqualis autem non e17: A ipfi sutra-

. que enim ipfarum A B ad c candem habe-
I 7- lmJure: a proportionem. atqui candem non

habet. non efi: i itur A ipfi a æqualis. fed A
neque minot e quam n, haberct à enim
A ad c minorem proportionem, quam a. I

C

6 3. lrujus.

« atqui non habet minorem. non igitur a
minor ef’c, quam B. ofienfum autem efl:
neque elfe ualem. ergo A quam n ma-
jor erit.. Ha eat rurfus c ad n majorem B
propornonem quam c ad A. Dico n mi-
norem efl’e quam A. Si enim non cit mi-
nor, vel æqualis efi, vel major. æqualis urique non en: B
ipfi A, etenim C ad utram ne ipfarum A a eaudem propor-
tlonem 4 haberet. non ha et autem. ergo A ipfi a non efl:
æqualis. fed neque major efi: B quam A, habere: enim c
ad n minorem bproportionem quam ad A. atqui non habet.
non eI’c igitur B major quam A. ofienfum autem cit neque
æqualem effe. cr o a minor erit quam A. Ad eaudem igitur
ropornonem ha curium, qua: majorem proportionem ha-
et, .illa major cit; 8: ad quam eadem majorem habet pro-

poruonem, illa minor cit. Qued oportebat demonfirare.

PROF. XI. THEOR.
go eidem «dem fun: proportions, à inter f: eodem

unt.
Sint enim ut A ad B-ita c ad D: ut autem c ad D ira a

ad r. Drco ut A ad B, ira elfe E ad r. Sumantur enim ipfa-

63 f fiHr- , 1- 14-- . .AN cI----4 34----13M DF-s. Fi-aLl----b----l-l M: I :-4 n: .
rum quidem A c E æquo multiplices c H x; ipfarum Vera
a D F alla: utcunque æque multiplices L M N. Quoniam 1gb

tur

(A



                                                                     

LIBER V. Il!tur oit ut A ad a, ira c ad D, 8c fumptæ funt ipfarum A c
æquo multiplices c H, 8c ipiarum a D aliæ utcunqueræque
multiplices L M; fi ac: fuperar L, 8c H ipi’am M fuperabir; 8c
fi æqualis, æqualis; 8c fi miner minor. rurfus quoniam en:
ur c ad D, ira a ad F, 8c fumpræ fun: ipfarum c a æquo

I multiplices H K, ipfarum vero D a aliæ utcunque æquo
multiplices M N; ii I H fuperat M, 8: K ipfam N fuperabitp r- nef.
8c fi æquaiis, æqualis; 8c fi miner, miner. fed fi H fuperar "Un
M, 6c G fuperabir L; 8: fi æqualis, æqualis; 8: fi minor, mi-
ner, quare fi c fuperar L, 8c K ipfam N fu orabir, ô: fi æ-
qualis, æqualis; 6C fi miner, minon 8c un: c K quidem
ipfarum A a æquo multiplices, L N veto ipfarum n F aliæ
utcunque æquo multiplices. ergo t ut A ad a, ira erit E ad r
que igitur eidem eædom funr proportiones, 8c inter fe eæ-
dem funr. (krod oitendiIIe oportuit.

PROF. XII. THEOR.
Si quotounque magnitudine: proportionaler funin; ut ana

anreredmtium ad anam oonfequentium, ira arum ante-
cedente; 0mm: ad 0mm: ronflquenter.

Sint quorcunque magnitudines pro orrionalea a n c D
a r,8curaada,irafircadn, &aa r. DicoutAadn,
ara cire A c E ad a D F; Sumantur enim ipfarum A c a æ-

G: l :H. . :K. . 4«Ah-- "CF-o Eh-I ha
L r---t--o----c M r----o----e-----r NI-C-H
que multiplices c H K, 8c ipfarum n D F aliæ utcunque
æquo multiplices L M N. Quoniam igitur ut A ad a, ira on:
c ad D, 8c E ad F, 8: fumptæ funr ipfarum quidem A c 1-: æquo
multiplices c H K, ipfarum vero a D F alias utcunque æquo
multiplices L M N, fi 4c Tuperar L, 8c H ipfam M fuperabir, I 5o Dell
8: K ipfam N. 8c fi æqualis, æqualis; 8c fi miner, minor. "in

uare 8c fi G uporar L, fuperabunt 8c G H K i ras L M N;
fi æqualis, æquales; 8: fi miner, minores. untquo G, 8c

G H K rpfarum a, 8c A c a æquo multiplices, quoniam fi
fuerint quotcunque magnitudines uorcunque magnitudi-
nom, æqualium numero, fingulæ ingularum æquo multi-
plices, quoruplex où una magnitudo unius, torupiices b 6-5 r. huit";
runr 8c omnos omnium. Er eadem ratione L 8: L M N ipfa-
mm I, 8c n D F flint æquo multiplices. oit igitura ut A ad

B,
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a 7. Def.
liujus.

fi y. Def.
bnj’ur.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
A c E ad a D F. Quare fiquorcun ue magnitudinos propora
tionales fuorint, ut una anteco curium ad unam confe-
quenrium, ira erunr antocedenres omnos ad omnes confe-
quenres. qipd domonftrare oportebat.

PROP. XIII. THEOR.
Si prima ad ficundam tandem baba: proportionem quam

renia ad quarrant, renia autem ad quartant majorem
proportionem ’14th quam quina ad fatum; à prima
ad [ramdam majorem babrbit’ proportionem quam quinta
ad fixtam.

Prima enim A ad (ecundam a oandom proportionem ha-
bear quam tertio. c ad quarram D, torria autem c ad uarram
D majorem haboar pro ortionem quam quinta a a (extam
F. Drco 8: primam A a fecundam a majorem proportionom

M:-. - 4 G. fi :HI-h-iAn----A - CI-----n’ far-q
Bb---a I Dn-4 L F......
Nr a : î [(ng J LH---0----1

habere, quam quinta E ad foxram a. Quoniam enim c ad
D majorem proportionom habet quam E ad F, funr quædam
ipfarum c a æquo. multiplices, 8: ipfarum D F alias utcun-
quæ æquo multi lices; 8: multiplextquidom c fuporat mul-
tiplicom D; mu tiplex veto a non fuperar multiplicem F.
Sumantur - 8: fin: ipfarum c a æquo multiplices G H, 8: ipfa-
mm D r aÏiæ utcunque æquo multiplices K L, ira ut G qui-
dem fuperor K, H veto i fam L non fuperer: 8: quoru-
plex on: G ipfius c, totup ox fit 8: M ipfius A; quotuplex
autem K î fins D, toruplex fit 8: N ipfius n. 8: quoniam
ofi: ut A a n’ ira c ad D, 8: fumptæ fun: ipfarum A c æ-
quo multiplices M G, 8: ipfarum a D aliæ utcunque æquo
multiplices N K: fi IIM fuporar N, 8: G ipfam K fuperabir;
8: fi æqualis, æqualis, 8: fi minor, miner. (cd G fuperat K.
ergo 8: M ipiam N fuperabit. H veto non fuperar L. (un: ue
M H ipfarum A aæ ne multiplices, 8: N L rpfarum a a a iæ
utcunque æquo mu riplicos. ergo A ad a majorem propor-
tionom habebirtquàm E ad F. Si igitur prima ad (ecun-
dam eandom habear pr0porrionem quam rerria ad quartam;
rerria veto ad quarram majorem roporrionem habear quam
quinra ad fextam: 8: prima ad ecundam majorem habebir.
proportionem quam qumra ad fextam. de oitendero

oportebat. P R O P.



                                                                     

. ,7.

Lilian: V.
PROP. x1v. THEOR.

Si prima ad [ecundam eandem habeat proportionem quam
tertia ad quartam; prima autem major et quam tertio;
(9’ fetunda quam quarta major erit; fi æqualis, a-
qualu; éffi minor, minot. . ,
Prima enim A ad (ecundam a candeur proportionem hac

boa: quam terria c ad quarram D: major autem fi: A quam
c. Dico 8: B quam D majorem elfe. (hi-miam enim A major
oit quam c, 8: alia oit utcunque magni-
tudo a, habebir a A ad a majorem pro-
porrionem quam c ad a; fe ut A ad a
ira c ad D. or o 8: c ad D majorem ha-
bobir à proportionorn quam c ad B. ad
quam vero eadem majorem proportio-
nem habor, illa minor c où. quare D
oit minor quam a, ac ropterea a quam
Dmajor.orir. fimilirer emonftrabimus 8:
fi A æqualis fit ipfi c, 8: a ipiî D cire æ- A R C D
qualem; 8: fi A fit miner quam c, 8: a
quam D minorem cire. Si igitur prima ad focundam candeur
habcar proportionem quam rerria ad quarram; prima ari-
riem major fit quam rerria, 8: fecunda quam quarra major
erit; 8: fi æqualis, æqualis, 8: fi miner, minon Quod
demonfiraro oportebat. j

PROP. KV. THEOR.
Parte: inter fr comparata tandem baient proportionem,

-quam baient arum que multiplices.
Sir enim a: æquo multi lex c, ac DE ipfius r. Dico ut G

ad a, ira eiTo A8 ad DE. (gueniam A
enim æquo mulriplex oit A3 ipfi-
us c, ac DE ipfius F; quot ma-

irudines (un: in on æquales a D
rpfi c, roridem erunr 8: in DE
æqualos F. Dividarur au in ma- « g
Fuirudines ipfi c æquales quco H
11’!th GH au; 8: DE ivida- -
tur in magnitudincs æqualos F, L
videlicct in DK KL La, erir.igi-
tur ipfarum ac ou H8 multi- B C E a?
rudo æqualis multirudini DK KL
LE. 8: quoniam œquales fun: AG ou Ha, marque DK KL

H LI.

"à

a a. najas;

à 1;. Enfin.

c ro. hjul.
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ria: EUCLIDIS ELEMENTORUM
a 7. hujus. La inter fe æquales; ur ac ad DK, iranierir GH ad KL, 8:
6ra.hujus.HB ad LE. arque erit but una antecedenrium ad imam

confequenriurn, ira omnos anrecodenres ad omnos confe-
queuros: eiti tur ut ac; ad DK, ira au ad Da. Ted ac
ipfi c oit æqua is, 8: DK ipfi F. ergo ut c ad F, ira ont A8
ad DE. Pattes igitur inter fe compararæ oandem habent
proportionem quamhabonr earum æquæ multiplices. mon

oitendendum fuir. ,
PROP. XVI. THEOR.

Si quatuor magnitudines proportionale: fiterint, (9’ permu-
tata proportionaler erunt.

« Sint quatuor magnitudines proportionales A B c D, fir-
que ut a ad B, ira c ad D. Dico 8: permutaras proportio-
nales elfe, videlicct ut A ad c, ira efl’o a ad D. Sumantu .

enim ipfarum qui- E. v a fi. a:w : i
dem A B æquo mul- ’
tiplicesE r, ipfarum AF.’ Ci i
vero c D aliæ urcun- 35-0 D l---IÀ
que æquo multipli- a, üî, à, HL q . .
ces G H. Et quoniam
æquo multiplex oit a: ipfius A ac F ipfius B: partes autem

a x5. bujur. inter [e comparatæ oandem abonr a proportionem quam
I habenr oarum æquo multiplices, erit ur A ad B ira E ad F.

8 "° bull!” ut autem A ad a ira c ad D. ergo 8: ut c ad D ira 5 a ad a.
rurfus quoniam. du flint ipfarum Ç D æ uo multiplices,
partes autem inter fe compararæ oandem ha ont proportio-
nem, quam habent oarum æquo mulripliCes; erit aut c ad D
iras ad H. fed ut c ad D ira E ad F. ergoh8: ut n ad r
ira G ad H. quod fi quatuor magnitudines proportionnes

e 14.. huius. finr, prima autem major fit quam rerria; c 8: fecunda quam
quarra major erit; 8: fi æqualis, æqualis, 8: fi. minor, mi-
nor. fi igitur a fuporat G, 8: r ipfam H fuperabir; 8: fi æ-
qualis, æqualis, 8: fi miner, minor, funrque E F ipfarum
A B æquo multiplicqs, 8: G, H ipfarum c D aliæ utcunque

a g. Def. æquo multiplices, ergo d ut A ado ira a ad D. Si igitur qua-
bulus- tuor magnitudines pro orrionales fuerinr, 8: permuraræ

proportionaies orunt. àupd ofleudoro oportebat.

PROP.

w N Eh Iu.Ji-."1



                                                                     

---..-

1.13511 V.
PROP. XVII. THEOR.

Si compofin magnitudine: fin: proportionnles, à divjfa

proportianzlc: mon. 1
Sint com ofitæ magnitudines proportionales An DE c D

DF. Hoc c ut A! ad au, ita fit en ad DE. Dico etiam di-
vilîts proportionales elle, videlicct ut AE ad En ira cm:
CF ad FD. Sumantur enimipfarum quidem AE En CF FI)
æque multiplices ou tu: L»M x
un, ipfarum vero E8 F1) aliæ Putcunque caque multiplices KX
Nt. ngniam æque multiplex e11:
au iplius AE, ac HK iphus EH; K
erit qui ipfius As pæquc multi- -
plex, ac 6K ipfius AB. æ ne au-
tem multiplex cit on ip lus 42, Ë D
ac LM [ipfius charge 0K æ ne 1
multiplex cit An, ac LM ipms E F
clin ruËus quopiÊm æque multi- l

ex e .LM 1 nus CF, ac MN - ,
fpfius En; eritdeM æque mul- G C Ï-
tiplex CF, ac LN ipfius c1). (cd æque multiplex crat LM
ipfius CF, ac GK ipfius A3. asque igitur multiplex cil: 6K
ipfius AB ac LN ipfius CD. quare 6K LN ipfarum An en
æque multiplices erunt. rurfus quoniam æqùe multiplex cil:
a: ipfius En, ac un ipfius un: cit autem a: xx ipfius EB
æque multiplex, ac N? ipfius un; 8c cempofitz Hx ipfius

n;

4 a. bujul.

E8 æque multiplex Cfll’ac M? i fius FD. quatre cum litt a. hujm.
ut un ad sa, in en ad in; 8C umptæ fiat ipfarum qui-
dem A a c1) æque multiplices en LN, ipl’arum veto en
FD alîæ utcunque æquç multi lices HX MP: fi 56K (u.c ç. mi
perat HX,’& LN mpcrabtt MF; fi æqualis, æqualis; 55 fihujus.
miner, miner. fupe’ret igitur 0K ipfam tu, communique
ablata Hic, fic GH ipfam in: fuperabit. fed fi GK fuperat tu,
8: LN fupefat Mr: itaque fupcrat Lu ipfam MP : commu-
nique MNïablata, 8C LM fupcrabit NP. quart: fi ou fuperat
Kx, 8c un ipfam N? fupcrabit. fimilitcr demonftrabimus
a: flan thequalis xx, 6c nm ipfi N? elfe æqualem; 8c fi
minoermOrem. (untpautcm on LMipfarum au Cl? æque
multiplices, 8: ipfarum’ En FD aliæ utcunque æ ne mul-
tiplices tu NP. ergOeutfvuz ad sa ira erit CF a F1). Si
igitur compofitæ magni’tu’dihes fin: proportionalcs, 8c di-
vifæ proportionales erunt. Quod demonfirare o ortebat.

H a. R O P.



                                                                     

:16 EUCLIDIS ELEMENTORUM
iPROP. XVIII. T HEOR.

Si divifa magnitudine: fin: proportionnles, à campofin pra-
’ portionale: mon.

Sint divifæ magnitudines proportionales las 11.3.01? FD:
hoc cit ut AE ad En, ita CF ad FD. Dico euam compofitas
proportionales elfe, videlicct ut 43 ad au,
ita elfe CD ad DF. Si enim non cit ut au c
ad sa, ira CD ad DF; erit ut A8 ad DE, A
ira c1) vei ad minorem quam FD, vel ad ma-
jorem. fit primo ad minorem, nempe ad p
DG. 8c quoniam cit ut un ad BE ira en E G
ad Do, compofitæ magnitudincs [fait pro-
portionales; ergo 8c divifæ proportionales

a r7.hui"&erunt a. el’c igitur ut A)! ad EB, ira ce ad
’ on. ponitut autem ut AS. ad EB, ira CF ad B D

O ILIIIIJWFD. quare 855m CG ad en, ita CF ad FD. ’
. at C G prima major cit quam tertia c F. ergo 8: fecupda.

c W mune. quam quarta DF major r erit. (cd 8: miner, quad ben
non potefi. Non igitur cil: ut A]! ad DE, ita c1) ad ne. fi-
mlliter oi’tendemus neque elfe ad majorem. uam DF. ad
ipfam igitur DF fit neccfl’e cit. (ligue fi div: a: magnitudi-
nes fmt proportionales, 8c compofitæ proportionales erunt.
Qued oportebat demonl’crare.

PROP. x1x. THEOR.
Si filer?! ut tata 4d tarant, in; 4614m 4d 4514m": (9’ n-

quua ad reliquum erit ut tout ad "un.
Sit enim ut tota an ad totam en, ira ablata a: ad abla-

tam CF. Dico 8c reliquam En ad reli uam
FD ita elfe ut rota au ad totam c1). u c
niam enim cit ut tota n ad totam Ci), ita

4:6.hujn5’AE ad CF. 8c permutando eritaut A]; ad
au, ita c0 ad CF. quoniam veto compofitæ 1:
magnitudines funt proportionnes, 8c divifæ

6 :7.hujus.proportiona1es etunt 6, ut igitur DE ad sa,
in DF ad FC: iurfufque permutando un
sa ad DF, ita EA ad FC. (cd ut a: ad CF,

ut.hujus.ita polira cit AB ad CD. 8c reliqua ci itur 3 D
E8 erit ad reliquam F1), ut tota au a to-
tam CD. uare fi fuerit ut cota ad totam, ita ablata adab-
latam: a: te iqua ad reliquam erit ut tota ad totam. Q1134
demonfirare oportebat.

’ Cor.



                                                                     

’Lrnax,lV.
Car. Si quatuor magnitudines proportionales fint, pet-

converfionem rationis proportionales emnt. Sic enim ut A8
ad un, ita-CD ad DF, erit permutando an ad en, ita ne
ad DF. quare cum cit tota AB ad totam CI), ut ablata a:
ad ablatam DF, erit 8c reliqua au ad reli’guam CF, ut tota
An ad totam CD. quare rurfus permutan o ô: invertendo
erit ut A8 ad AE, ita c1) ad CF. quod cit pet couverfio-

ncm rationis 4 Ë -

117

d r7. Def.
hujus.

PROP. XX. THEOR.
Si fin: ne: magnitudines, Ô du ipji: numtro qui",

que bina fitmantur in uidem proportionne; ex æquali au-
tem prima major fit, quam renia; équarri: quam
[lutta major erit; à fi æqualis, aplatis; 0’ fi minai,
nanar.

Sint tres magnitudines A n c, 8: aliæ ipfis numero æqua-
les D E F binæ fum tac fiat in eadem proportione; fitque
utAad a,itaDa F,ôcutnad gitan: .
ad F; ex æquali autem major fit A quam c. l
Dico 8c D quam F majorem elle; 6c fi æ-

ualis, æqualem; 8c fi miner, minorem.
uoniam enim A major cit quam c, alia

vero Cil: utcunque 13,8: major ad eandem

r

.l

majorem habetn proportionem quam mi- A B c A lhuju.
n01; habebit A ad a majorem proportionem
quam c ad a. (cd ut A ad a, ita D ad a; 8:
invertendo ut C ad a, ira F ad a. ergo 8c
D ad E ma’orem habet proportionem quam
F ad a. andl eaudem vero proportionem ha- ’
bentium, quæ majorem habet proportionem,
illa majorbefl. major i itur cit D miam F. ’ ho.hujus.
fimiliter ofiendemus 8: 1 A fit æqua is c, 8c
D ipli F æqualem elfe; 8: fi miner, minorem. ü F î.
Si igitur trcs magnitudines fuerint, 8: aliæ
ipli: numero æquales, quæ binas iumantur sa in.eadem’
proportione: ex æquali autem prima major 1t quam renia;
8c quarta quam farta major erit; 8c li æqualis, æqualis, 8c
fi minot, minon Œod ofiendere oportebat.

* Ha a]! rugir frima Dmonlhnio Convcraonüminnù. Si u a
cd sa in CD ad Définir, W9, and BECtCFd DF: 0511:1».
pende, «enduisant: der-1:0, componmdo, chaland un: en
ni CF: MÆFWÏMWJ.

H 3 P R 0 P.



                                                                     

us EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROP. XXI. THEOR.

Si [un ne: mognitudines, à au ipjis numero squales, qu
bina fumonrur à" in eodem proportions; fit autem pn-
turbant arum adagio, à ex aquali prima major fit
quam tertio: à quarta quam [and major erit; (fifi
æqualis, «jadis; à fi minor, minon

Sint tres magnitudines A B C, &Ialiæ ipfis numero
æquales D F: F, binæ fumptæ ô; in .eædern propor-
tione. Sir autem perturbata earum analogra, ..
videlicct ut A quidem ad n, ira E ad F; ut
vero a ad c, ita D ad a; 8: ex æquali A ma-
jor fit quam c. Dico se D quam F majorem
elfe; 6c fi æqualis, æqualem; St fi miner, l

C minorem. QLLoniam enim major CR A quam
l a. hum-c, alia vero e11: a; habebit A A ad B majorem n

reportionem quam c ad a. (cd ut A ad a, p
1ta F. ad F: a: invertendo ut c ad «a, ita a ad
D. quare a; E ad F majorem habebit pro-
portionem quam a ad D. ad uam vero ea-

. dem majorcm’proportionem abet illa- mi-
"°-h"1"”n01 efi 5. minor- igitur eft F quam D; ac

propterea D quam F major erit. fimiliter o-
i’tendemus a: fi A fit æqualis c, 8C D ipli F
cire æqualem; 8c fi miner, minorem. Si igi-
tur fint tres magnitudines 8c alias ipfis æqua- 1"
les numero, quæ binæ umantur a: in ea- D E- F
dem proportione, fit autem perturbata earum analogia, 85
ex æquali autem prima major fit quam tertia: 8: uarta
quam fexta ma’or erit; 8: fi æqualis, æqualis; 8: mi’

A nor, miner. Œpd demonflrare oportebat.

nmàW

wifi

PROP. XXII. THEOR.’
Si fin: quorounque mognitadinn, à alio ipli: "ont!" 6-

quzlgs, que bina fumantur in eodem proportion: t’y l3
agouti in eodem proportione erunt.

Sint quotcuuq ue magnitudines A a c, 8: alias ipfis nume-
ro æquales D E F, binæ fumptæ in eadem pro ortione, hoc
cf: ut A quidem ad a, itaD ad a, ut autemaa c, iras ad F-
Dico 8c ex æquali in cadem roportiorie elfe, ut A ad C,il3
nad F. Sumantur enim ip arum quidem au æque multi-
plices G H; ipfarum veto a E alia; utcun-que me multi-

* plices



                                                                     

’"Lrnnk V.-.:
puces KL, 8c ipfatum CF aliæ utcunque æ
MM. (kl-(miam igitur ’ei’c ut A ad
n ira D ad a, 8c fumptæ flint ia
pÎ’arum A D æque multiplices
a a, 8c ipfarum a a aliæ utcun-4
que æque multiplices K L; erit
un G ad K, ira in ad L. eadem ’
guoque rdtione erit m 1c ad M,
ira L ad N. 8c cum fint tres ma-
gnitüdines a K M, 8c aliæ ipfis
numero æqualesr H L N, bina:-
rampez 8: in eadem proportione,
ex æquali 5 fi G fuperat M, a: H
ipfam N fuperabit; 8c fi æqualis,
æqualis; 8c fi minot, minor.
’fimtque G’ H ipfarum A D æque
multiplices, 8c M N ipfarum c F
alise utcunque æque multiplices.
ut igitur A ad p, ita erit.: D ad
F. quam fi fint quotcuuque magnitudines, 8c aliæ ipfis nu- En
moto æquales, qu: binæ fumantur in cade
8c ex æquah in eademi proportione erunt.
fixant oportebat.

Ia

i-

505F".

.1.

au: . il t

m ro

Env-é: *

4.26.
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fi

PROP. xxm. "un; on.
Si fin: trot mognitudimr, à dia ipli: numero aquilin, qua

bine fumontur in eodem propor-
tion: 5 fit thÂerturbom eo-
rum analogia: ex aquali in
eodem proportion: orant.
Sint tics magnitudines A a c 8c

aliæ ipfis numero æquales, binât
fumptæ in eadcm proportione, D E
F, lit autem perturbata eamm a-
nalogia, hoc on: fit ut A ad a, ita F.
ad F, :8: ut a ad c, ita D ad a. Dico
ut A ad c, ita elfe D ad F. Sumantur
ipfanim quidem A n D æque mul-
tiplices c H L: ipfarum veroc E F
aliæ ’utcunque æque multiplices x
la N., Et: quoniam G a æque mul-
tiplices funt ipfarum A a, partes

À.

:GHPiiiËW’

.L.

autem candcm tubent proportionem quam habent æque
H

-l
n

l
U.

---1-----r------IKFJ

a

1

.h

que multiplie

l
F

Il
1251

,1 1.9

es

. a buquQ
N

. 6 ac: 1113qu.

f. Dtfin.
jus.

pomme :
d demon-

ipfa-
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rac EUCLIDIS ELEMENTORUM
a u-hujus.ipfarum multiplices: erit tut A ad a, ira c ad H. 8: fimili

ration: ut E ad F ira M ad N. arque e11: ut A ad a, ira Ead
i I l. bains- F. ut 5 igitur G ad’H,iita u ad N. rurfus quoniam efl; tu: B ad c

. F ira D ad E,8cfpmptæ funr ipfarum B D æque multiplices 111.,
° ü ipfarum vero c F. alias utcun ue æque multi lices K M: erit

5 a. hujus..ut a ad x, ira L ad w. ofien um autem CH: ut o ad H, ira
’ cire M ad N. quoniam igitur rres magnitudines proportio-

uales flint c ÎH K, 8c aliæ ipfis numero æquales r. M n, b1-
. na: fumpræ in eadem proportione, eftque ipfarum pertur-

4 "u lmJustbata analogia; ex æquali, fi d c fuperar K, 8c L ipfam N fu-
perabir; 8c fi æqualis, æqualis, 8c fi miner, minor. funt
autem G L ipfarum’ A D æque multiplices: 86 x N æ ne

1’ 2’- 595 multiplices ipfarum c F. ut i itur a A ad c, ira erit D a F.
huma. Quatre fi fuermr tres magniru mes, 8: aliæ ipfis numero æ-

quales, quæ binæ fumantur in eadem proportione, fit au-
tem perrurbara earum analogia: 8c ex æquali in eadem
proportione erunr. Œod demoufirare oportebat.

n

PROP. lxxrv. THEOR.’

Si prima ad [condom oandem boita: proportionem, qui:
tertio; ad quorum; bahut autem (7’ quina ad jouoi-
dam proportionem oandem, quam [and ad quartant: 0
oompofita prima cum quinto ad [ecundam condom pro-
portionem bottelait, quam tertio cum fixa: 4d quarrant.

Prima au ad feeundam c candem habeat proportionem,
quam rertia DE ad quartant F; habeat G
autem 8: quinra la ad [ecundam c
proportionem candem quam fexra EH
ad quarram F: Dico.8c com ofiram pri- q
mam cum quinta ac ad ecundam c ’
candem properrionem habere, quam
tertiam cum fexta D H ad quarram 3.. .
F. Qupniam enim en: ut no ad C, ira E
En ad F; erit invertendo ut c ad ne,
ira F ad EH. 8c quoniam ut au ad C,
ira cit DE ad F: ut autem c ad sa, in.

nmbujm- F ad au; eriznex æ uali urus ad sa,
ira DE. ad EH. quo cum divifæ ma.
gnitudmes finr proportionales, 8c com-

; le. hujus. pofitæ proportionalesbetunt. ut igitur u
ac; ad GB, ira CR un ad un. fed8c A ,c D F

r hmm. ure on ad c, ira H5 ad F. ergo, exa æquali, ut AG ad C, i9

i en:



                                                                     

L132]! V.
erit DH ad F. Si igitur prima ad (ecundam eandem habeat
proportionem quam tertia ad quarram: habear autem 8c
quinta ad-fecundam proportionem candçm quam (exra ad
quartam: 8c compofira prima cum qluqta ad [ecundam
eaudem proportionemhabebir. quam renia cum fexra ad
quarram. (aigri ofiendere oportebat. a ï

PROP. Servi THEÔR.
Si quatuor magnitudines fuèrint proportionalesg maxima ip-

farum à minima, daabus reliqui; majore: tram.

Sint quatuor magnitudines roporrîonalea A8,.CD E, r; 8:
fit ut au ad en, ira E ad r. Et autem maxxma 1p arum au,
8c F minima. Dico 438c F ipfis c1) 8c B-
a majores eflë. Ponatur enim ipfi qui- î
dem a æ ualis Ac, ipfi veto F æqua- G - --
lis CH. uoniam igitur ei’c ut AB ad
en, ira E ad F: 611:un AG æqualis E, D
ô: CH æqualis F5 erit ut u ad ne,
ita ne ad en. a: quoniam efl: ut rota
A8 ad toram en, ira ablara ac ad ab-
latam erit CH; 8c reliqua GB ad reli-
quam H D aut rota A a ad c qtotam. . 4 4 19.111:sz
major autem cit A8 quam CD. ergç
ô: on quam un major erit. quod
cum A6 fit æqualis ipfi a, a: CH
ipfi F; erunt AC. 8c Fipfi ou 8c E æ-
qualesz la fi autem inæqualibus æqualia

12.!

b 4.. At.

J. I. a naddantur, totainæqualia crunt. ergo A O. E 17 imm-
GB un inæqualibus exiflentibus, quippe cum GB fit major,
fi ipfi quidem en addanturiAG 8c F, xpfi veto un addan-
tur CH 8c a: fient A8 8c F, ipfis on 8: E neceffario majores.
Si igitur quatuor magnitudines fuerint proportionales, ma-
grima i (arum 8c minima, daabus reliquis majores erunt.

- Qued emonfirare oportebat.

EUCLIDIS

a!"



                                                                     

j [12.2.]

’ EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER, SEXT’US.

:DEFINITIONES.

. [miles figura: reflui-
s neæ (un: qua: 8c fin-

gulos angulos æqua-
I les habent,ôc Circa æquales

Îpgulos latcra pr’oportionan

la. I à

l
A

A n.
Reciprocæ’ figuras flint

quando in utraquc figura
anrecedenres,8c confequen-
tes rarionum fuerinr ter- - il ’

mini. a v

1L
LL

III.
Extrcma ac media rarione (ecari mâta linea dicirur,qu3n’

do fir ut rota ad majus fegmcntum, ira majus fegmemum
ad minus.



                                                                     

filiaux KIL.
1V.

Altitude cujufque figuræ
câlinez:penpendipularis,quæ
a vertice ad bafir’n ducitur.

! . X’ I .Ï I j., . A. xl l «L i ï

. Ratio exltntrombus compom dicrrur, quando rariouum
qüantitates inter fe’ multiplièaræ, aliquam efficxum ratio-
nem.

PROPOSITIO il.
vTHEOREMA.

Trianguld, é" parallelagmmma qua mandent barbent altitu-
dinem, inter fafimt ut bnfes.

Sint triangula quidem ABC ACD parallçlogramma vei-o
EC CF, quæ candem habent altitu imam, Videhcct erpen-
dicularem a punCto A ad BD duétam. Dico ut ba is ne ad
c1) bafim, ira cire rriangulum ABC ad rriangulum ACD, 8c
parallelogagmum ne ad c1? parallelogrammum. Produca-
tur BD ex utraque parte ad E A 1’
punéta HL, 8c ipfi quidem
BC bafi æquales quotcunque a K
onantur ne ou, ipfi vero
afi c1) ponantur quotcun-

que æquales DK KL, 8c Ac
au A]: AL jungantur. Quo-

Iniamigitur ca no enim-3630 D K later fa æquales faut, crunt 8: triangula un; son ABC
interdfe æîualia. ergo quotuplex efl: bafis ne ipfius scissiPfimi-
bais, totup ex efi un: rriangulum trianguli ABC. eadem
ramone quotu lex cit LC bafis ipfius bafis en, totuplex
efi ô: triangu um ALC ipfius ACD trianguli: 8c fi æqua-

r lis efi: ne bafis bafi CL, 8c rriangulum ABC triangulo ALC
ei’tIæquale: 85 fi bafis ne bafim CL iùperar, 8c triangu-
lum ABC fupcrabit rriangulum ALC :i 8c fi miner, minus.
quatuor igitur magnitudinibus exifientibus, videlicet dua-
bus bafibus ne on, «St-duobus rriangulis ne ACD, fumpra
flint æque multiplicia bafis quidem ne, 8c ne, trianguli

v1 c-

11;



                                                                     

:24. EUCLIDIS ELEMENTORUM
videlicct bafis ne, 85 ARC rriangulum z. bafis vero cp 5c
trianguli ACD, alia utcunque neque multrphcxa, nempe CL
bafis, 8c ALC rriangulum; arque ofienfum cit fi ne oafis
bafim cr. fuperat, 8c trian- I En A r
gulum ABC fuperare trian-
gulum ALc; 8: fi æqualis,
æquale; 8: fi minor, mi-

6 9d; r. nus. ef’c igitur fun; C’ibafis
9m". ad bafim en, ita triangu- V

:um AÊC ad aco triangulî
um. t uomam trian u i

M’iPï’mhA ne dup nm efi: c paëal- a G c n L
h, quint; leloFrammum ac, 8: trianguli ACD parallelogrammum PC

’ ’dup um c, partesl autem cum panter multiphcrbus oandem
inter fe proportionem habent; igitur ut ne triangulum ad
rriangulum ACD, iïa parallelogrammum ac ad CF paralle-
logrammum. quoniam igitur oficnfum cit ut bafis 5c ad on
bafim, ira elfe ne rriangulum ad rriangulum ACD i ut au-
tem ne triangulum ad rriangulum ACD, ira paralleÎogram-
mum 5c ad c F parallelogrammum; erit a ut ac bafis ad

I bafim en, ita parallelogrammum ac ad FC parallelogram-
G Ilfluînlhmum. uare triangula 8: paralielogramma quæ eandem

habent altitudinem, inter [e funt ut bafes. ijd demeu-
Itrare oportebat.

PROP.1[. THEOR. .
Si uni laterum trianguli panada quadant affamiez ria-

ftafuerit, proportianaliter ficabit ipfius trianguli latent.
(’7’ fi trianguli latent proportionaliter [du fucrint, que
fiëïione: conjungit "341mm, reliqua trianguli lateri p4-
rallela erit.
TrianguIi enim ABC uni laterum 8C, parallela ducatur DE.

. . Dico ut BD ad BA, ira efl’e CE ad EA. juugantur BE CD.
d 374mm Trian uium igitur son trian 10 CDE cit 4 æquale, in eadem

enim unt bafi DE, 8c in eifdgeum DE 8c ne parallelis; aliud
, . autem rriangulum cit 49:: (cd œqualia ad idem eandem

i 74mm habent 6 proportionem; ergo ut rriangulum une ad trian-
j gulum un, ira efi cm: rriangulum ad rriangulum un.

’ ’a hum ut autem rriangulum BDE ad rriangulum un, ira: cit BD
ad m; uam cum oandem altitudinem habenr, videlicct
perpendicularem a punéizo a ad au duôtam, inter fe funt
ut bures. 85 ob eandem caufam ut CDE rriangulum ad tri-

. .angulum un: ira CE ad 3A. à: igitur ut un ad on,
’l" 9mn" ira cit d cr. a En. Et fi trianguli ABC larera au AC

vrac.



                                                                     

y- A- 1 --....-- ..., ., . .a

A

.âo. uoniami itur in a-P

»LIBE1R VI. la;proportionalirer (céta (unr, i. e. ut au ad on, ira (ir en
ad en; jungarur DE. Dico DE æfi B c parallelamv
effe. Iifdem conüruâis, quoniam e i i
ut BD ad DA, ira on ad sa; ut au-
tem BD ad in ira c cit mon triangu-
lum ad rrianguîum ADB; 8c ut en ad
En, ira CDE rriangulum rad rriangu-
lum aux, cri: ur rriangulum nm; ad
rriangulum me, ira acon rriangulum "1.unad rriangulum aux. guod cum urrum- D j E
que rriangulorum son cm: ad rrian-
gulum ADB eandem habeat proportio-
nem; erit nm; rriangulum f rriangulo r f 9. quina.
cm: æquale; 8c (unt in endem bali B
DE. æqualia autem triangula, 8: in ea-
dem bafi confiituta, etiam in eifdems (unr parallelis. ergo: minimi-
DE ipfi ne parallela efiz. Siigirur uni larerum trianguli
Faraliela quædam recta linea duè’ra fuerit, roportionalirer
ecabit ipiius trianguli larera. 8c (1 criangu ilatera ropor-

tionalirer («En fuerint, quæ (catîmes conjungir reëa linea
reliquo trianguli lateri parallela erit. Qupd oportebat de-

monflrare. n l

PROP. HI. THEOR.
Si trianguli angulus bifariam feretur, [dans autem argu-
- lum "tu linea [un etiam Imfim; bafi: par": tandem

proportimem babebunr, quam reliqua trianguli latent.
(9’. fi bali: parte: eandem proportioncm baient, quam
reliqua trianguli lutera; que à varice 4d [câlinent du-
ritur "(in linea, trianguli angulum bifariam feulait.

Sir rriangulum ne, 85 (ecetur angulus une bifariam a4 9.1»th
méta linea AD. Dico ut BD ad CD, ira cire sa ad ac. Du-
catur per c ipfi na par-aile-
la 5C3, 8: produéta 8A con- , V 5 St-Pl’imïà
vemar cum ipfa in a pun- i
rallelas au ac incidit méta

linea quædam A c, erit c A c :9.primi.en angulus angulo en!) æ-
qualis. (cd car) angulus po- B D - c
nirur Çquaiis angulo BAD. ergo St BAD ipfiACE angulo
zquahs erit. rurfns quoniam in parallelas 4D ac reéta

V linea.



                                                                     

(a: EUCLIDIS ELEMENTORUM
linea un incidit, exterior angulus BAD æqualis cit a inte-
riori ABC. ofienfus autem cit 8: angulus ACE. angulo BAD

. . æqualis. ergo 8: ACE ipfi AIC æqualis erit: ac proprerea
4 6- anl-larus AE æquale d lateri AC. 8c quoniam uni larerum trian»

guli ses videlicct ipli EC 1:e a. bains-parallela duâa cit An; erit:
ut un ad ne, ira lu ad As;

. . æqualis autem cit An ipfi Ac. A
f7-qu1ntI-efligirurfur BD ad ne, ira

BA ad AC. Et (1 fit ut BD ad
ne, ira 8A ad Ac, 8: An
jungarur. Dico au uium BAC 3 D C

. bifariam (eâum e c retira linea AD. Iifdem enim confira-
. cris, quoniam cit ut BD ad ne, ira A8 ad AC; (cd 8: ut

l h h"Ju”BD ad ne iras BA ad au, etenim uni larerum trianguli
kil-Illimi-Bcz, videÏicet ipfi ne parallela duaa ePc An, erit b 8c ur
a 9.quinti.BA ad AC, ira BA ad A a. ergo Ac efli 81113118 AE, ac
k 5. Primi. modem 8: angulus ARC angulo ACE kæqua is. (cd angu-

quidetn ABC cit æqualis angulo exteriori BAD; an-
: :9.primi.gulu.s vero ACB æqualis l alterno CAD. quare 8c BAD an-

gulus ipfi CAD æqualis erit. angulus igitur BAC bifariam
cétus eft méta linea A D. Ergo fi trianguli angulus bifa-

riam (ecetur, (ecans autem angulum reâa linea etiam ba-
fim (ecer; bafis partes eandem proportionem habebunr,
quam reliqua trianguli latera. 8: fi palis fartes candem
proportionem habenr quam reliqua triangu i latera; quæ à
vertiee ad (eâionem ucitur reéta linea, trianguli angulum
bifariam (ecabir. Œod oportebat demonftrare.

PRO P. 1V. THEOR.
Æquiangulorum triangularum lutera que circum aqualer

angulo: faut, proportiomilia faut. à hamaloga, me e-
jufdnn rationiefunr lateri: que aqwlibu: mguli: airen-
daman

Sint æquiangula rriangula ABC DCE, quæ angulum qui-
dem ABC angulo DC a, angulum vero ACB angulo BEC
æqualem habeant,’ 8: præterea angulum BAC angulo
CDE. Dico triangulorum ABC DCE proportionalia efie la;
tera quæ (unt circa œquales angulos; 8: homologa, five
ejufdem rarionis larera eiïe quæ æqualibus angulis (ub-

. I renduutur. Ponazur 137C in direâum ipfi en. Et quoniam
4 x7-PflmI-anguli AïBc ACB duobus reéris minoresafunr, æqualis au-.

tem cit angulus ACB angulo BEC; erunt: ABC mac au;
gu i



                                                                     

. LLJJR. V1. 127guii duobus mais minores. quare 5A En produâæ inter
le convenianrb; producanrur 8: conveniant in punâo r. b n. uia.
8: quoniam angulus ne: eft æqualis angulo ABC; erit Prima

c BF ipli ne parallela. rur- r eaB.ptimi.(us quoniam œqualis cit and Igulus ACB angulo une, par
rallelaêerit Ac ipfi En p A
rallelogrammum igirur e
FIA en; ac proprerea FA.
quidem ipfi CI), Ac vero
ipfi en cit d æqualis. 8: quo- B ’ . E a gçyrîmî.
niam uni laterum trianguli FBE, videlicct ipfi Fï, parallela

l Aduéta ca Ac; erit sur BA ad AF, ira ne ad on. æqualisa a, bug...
autem efi AP ipfi en. ut igiturfBA ad en ira ne ad en.
8: permutando ur n ad ne ira en ad ca. rurfus quoniam
c D parallela eft EF, erit c ut ac ad CE, ira FD ad DE. (cd. . -
FD. efi: æqualis AC. ergo urfnc ad ca, ira Ac ad DE. pcr-f 7- aumu-
murando igixur, ur ac ad CA ira ce ad En. itaque quoniam
eûenfum air, ut An ad se ira ne ad ca, tir-autem, aci’adzaaquinâ.
çA ira ca ad ED: erit: ex arquai; ut 8A ad Ac ira en aidé
DE. Æquianglorum iguane rriangulorum pro nionaiia
(nm larera quæ circum æquales angulos. 81: ologa,
(ive ejufdem ratiouis, latera (onc quæ ualibus angulis (ub-
teadumur. QLod demonürare opime ar. ’

PROP. V. THEOR.
Si duo rriangula lutera proportionalia herbent, aquiangula

erunt triangula, (9’ equder babebunt algide: quibus bo-
mologa latent faitenduntur.

- Sinr duo rriangula A ac on F, quæ larera proportionna
i habeanr, hoc efij fit ut A8 uidem ad ne, ira DE ad EF: ut

aurem ne adÀCA, ira a? FD: 8: adhuc ur BAiad AC,
ira En ad ne. Dico rrian- ’"
gulum ABC triangule par
æquiangulumeiïe,8: æqua; I
les habere angulos quibus A
homologalarera (ubrendun- a i
tur, angulum quidem. Anc
angulo .Dmr,.angulum va-
1’01 B-CA angulo au), 8: ’ 4 . ,
prærerea angulum BAC angulo EDF. Conflituarur enim n taquinai.
ad reâamlineam EF, 8: ad panera in iîfa sa, angulo qui-
dem ABC æqualis angulus "sa; angu o autem BCA an-

. gulus



                                                                     

dans EUCLIDIS ELEMENTORUM
6 agir-31. gulus EFG. quare reliquus BAC angulusb reliquo EGF’ cil:
"mm a: ualis. ideoque æ uiangulum cit rriangulum norman-
’ o ses. rriangu orum igitur ABC EGF pr0porrionalxa

Funr lacera quæ æqualibus angulis (ubrendunrur. ergo ut A!
ad au, itacE ad EF. (cd ur AB ad Bc, ira DE ad EF. u:
igitur DE ad ne, irad GE ad A
EF. quod Cum urraquei (a- A D

. l rum DE. EG ad E? ean em
t 9. 9mn. proportionem habeat, erit r B I c E F

G

e a. hujus.
d l x .quinri.

DE ipfi EG æqualis.Eadem ra-
mone 8: Dr æqualiàiFG. ira-
que quoniam DE en æqualis
ne, communis autem EF 5 . .
duæ DE EF duabus GE EF æquales (unr,.8: bafis DE bafi se

f ("Phi æqualis. an ulus igitur DER CR æqualisfangulo GEF, 8:
DEF triangu nm æquale rriangulo car, 8: reli ui an li
reliquis angulis æqualis, ,, quibus æqualia larera (u ren un-
rur. ergo angulus quidem DEF efl: æqualis angulo on, an-
gulus vero EDF æqualis angulo EGF; 8: quoniam angulus
DEF cit æqualis angulo on, 8: angulus on? angulo ABC,
erit 8: angulus ABC angulo FED æqualis, eadem rarione
8: angulus ACB æqualis efi: angulo un, 8: adhuc angulus
ad A angulo ad D. ergo ABC rriangulum triangule DEF
æ uian uium erit. Siigrtur duo rriangulalarera proportio-
n ia ha cant æquiangula erunr rrianFuIa; a: æquales ha-
bebunr angu os guibus homologa arera (ubtendunrur.
Quod oportebat emonftrare.’ ’

(PROP. V1. THEOR.
Si duo trianguler anam angulum uni angulo quidem b4-

beant, circa squale: autem angulos latent proportionni-
lia; «quiangula arum triangula, (’7’ aquales babebunt
angulo: quibus hamalaga latent fuirenduntar.

Sint duo trian la ABC DEF, unurn angulum BAC uni
angulo EDF æqua cm habentia, circa æquales autem angu-
los larera proBortionalia, hoc.e(r, fil: ut Ba ad AC, ira.
En ad FD. ico rriangulum ABC erriangulo DEF æ-
quiangulum me, 8: angulumquidem ABC habere æ-

. . &ualem angulo un; angulum vero ACB angulo DER.
"Bri’rlm’i onf’riruaturn enim ad reétam lineam DF, 8: ad pun-

en in ipfa DF, alterurri angulorum BAC EDF æqualis
angulus me, angulo autem Acn æqualis me. reliquus

igitur



                                                                     

Ü..- F: ,

. DF. ergo duæ En Drdua-

LIRE-R V1. 129«igitur ad B reli uo ad ce cil: 5 æqualis. ergo triangu-t a.Cor.3z;
lum ABC triangu o DGF æquiangulum CR; ac proprereal’flmï.
Il! 5A ad AC in ’efi GD ad DE: ponirur autem 8: ut BA: a. hujue’.
ad AC ira En ad DF. ut
igitur in) ad DE, ira GD D induirai-
ad DF. quare ED æqualis .cf: tipfi DG, 8: communis a 9. 41m".
bus GD D F æquales (uni:
8: an ulus EDF angulo
GDF e æqualis, bafis igitur 3 c ne F
EF efif æqualis bafi se, rriangulumque DER æquaie-rrian-f 4,. prîmî.
gulo SDF, 8: reliqui anguli reliquis angulis æquales, alter
alteri, quibus æqualia latera (ubrendunrur. ergo angulus
quidem DFG cit æqualis angulo DFE; angulus vero ad G
angulo ad E. (cd angulus DFG æ ualis Cil: angulo ACB: 8c
angulus igitur ACB angulo DFE cil: æqualis. ponitur autem
8: BAC angulus æqualis an le EDF, ergo 8: reliquus qui
lad B æqualis 1’ cit relique a E. æquiangulum igitur efi: tri-
angulum ABC triangule DEF. (mire (i duo triangula u-
num angulum uni angulo æqualem abeant, Circa æquales
autem angulos larera proportionalia; æqulan la erunr rri-
angula, 8: æquales habebunt an les quibus omologa la-
rera (ubrenduntur. Œpd ofiren ere oportebat.

PËORYH.THEOK
Si duo triangule: anam angulum uni angulo arquaient b4-

beemt, circa alios autem angulo: tarera proportionnât,
(9’ reliquorum urrumque jimul, vei minorem, val non
minorem rem ; aquiangula mon triangula, à aquale:
habebunt angulo: circa quo: latere [ont proportionalia.

Sirir duo rriangula ABC DER, unum angulum uni angulo
æqualem habenria, videlicct an lum BAC angulo EDF
æqualem, circa alios autem angu os ABC DEF lattera pro-
portionalia, ut fit DE ad EF, ficur A3 ad Be: 8: rehquorum
qui ad c F urrumque fimul minorem vel non minorem
retire. Dico rriangulum A Bc triangule DEF æqulangulum
erre; angulumque ABC æqualem angulo DEF,48: reliquum
videlicct qui ad C relique qui ad F æ ualem. Si inæqualis
ei’r angulus ABC angulo un, unus i orum major erit; fit j .
major ABC: 8: conflituatur a ad re am lineam An, 8: adflîœnmt.

r punétum in ipfa B, angulo DEF Iaequ-alis angulus ABG. 8:
que:
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quoniam angulus quidem A ciÏ æqualis angulo D, angulus
vero [un angulo DER; erit reliquus me relique DFE æqua-

5 afin-31- lis à. æquiangulum igitur cit A116 triangulum triangulo DEF.
P"""’ . quart: ut c AB ad en, fic DE
c 4.. huJus. .ad EF . utque DE ad EF,. fic Dponitur AB ad ac. ut lgl- qtur in ad ne, fic A8 ad sa.

quod cum AB ad utramque ne

se candem habeat propor- G
. l rionem, cri: se ipfi BGæqua-

d 9 qulmhlisd: ac propterea angulusad 3 C E P
e 5. primi.c en: æqualis vangulo BGC. quarc urerque an 10mm BCG

BGC miner eii reôto, igitur qui ci deinceps e AGB major
cit radio. arque ofienfus cit angulus ACB æqualis angulo qui
ad F. angulus igitur qui ad F reéto major cit. arqui onitur
non major: cum c non cit maior reCto,’quod CH: ab urdum.
non igitur inæqualis en; angu us ABC angulo DEF. ergo ipfi
cf: æqualis. cit autem 8c angulus ad A æqualis ei qui ad D.
quare 8: reliquus qui ad c æqualis 6 reliquo qui ad F. æ ui-
angulum igitur cf: ABC rriangulum triangule par. Si igitur
duo triangula unum an uium uni angulo æqualem habeant,
circa alios autem an os laiera proportionalia, 8c reliquu-
rum urrumque fimu , vei minorem, vel non minorem re-
âo: æquiangulacrunt triangula à: æquales habebunt an-
gulos circa quos proportionalia (un: latera. Clam oporte-
bat demonftrare.

PROP. VIH. THEOR.
Si in triangule "angulo, 4b angulo "au ad bafim per-

pendicularis ducatur : que ad perpendicularem [muni-
anguld, (9’ mi, à inter fe fimilia faut.

Sir rriangulum reétangulum une, rectum habens angu»
lum BAC: 8: à punCto A ad ne perpendicularislducatur

AD. Dico triangula A un 4 aADC toti triangule une, 8c
i inter fe fimilia eflè. quni-

am enim anfrulus BAC ei’c æ-
qualis anguÎo ADB, métas
enim urerque ePc, 8: an u-
lus ad n communis duo us B D ca ê Cpt-3m triangulis A ne A un; erit a

P"""’ reliquus ACB reliquo BAD æqualis. æquiangulum igitur cit
5 4- lmlin-rriangulum ABC triangulo A80. quarelvut BC quæ (ub-

tendit angulum reâum trianguli une, 2d sa fubtcnden-
tem.l



                                                                     

.LIBER VIE. ’13:
tem angulum reûum trianguli A31), fic ipfa Â’B fubtcndens
angulum ad c trianguli ABC, ad DE (ubtendentem angu-
lum æqualem angulo ad c, videlicct BAD ipfius Ann tria
anguli; 8c adhuc Ac ad AD fubtendentem angulum ad B
communem duobus triangulis. ergo rriangulum ADC trima
gale AED æquiangulum eût; ’8c circa æquales angulos la- A
tera babel: prOportionalia. a , L nef.fimile igitur t cil rriangulum hujus.au; triangule Ann. eadem
ratione demonitrabimus e-
tiam ADC rriangulum trian-
gule ABC fimile cire. quare. B I D C
utrumqne ipforum AED ADC teti ABC triangule ei’c fi-
mile. Dico infuper triangulaAnD ADC etiam inter (e fi-
milia elfe. Quoniam enim an ulus un réélus cit æqualis
reéto ADC; [cd 85 BAD oflen us cil: ualis angulo ad c;
erit reliquus ad n relique DAc æqua isl. æquiangulum
igitur cil: trian uium un triangule ADC. ergelruc ne
trianguli un Ëbtendens BAD angulum, ad m trianguli
ADC fubtendentem angulum qui cil: ad c, æqualem an-
gulo BAD, fic ipfa An trianguli un fubtendens angu-
um ad a, ad ne fubtendentem angulum DAc ei qui cit

ad n æqualem; 8c adhuc 3A ad Ac fubtendentem angu-
lum vrcétum ADC. fimile igitur cil Ann triangulum trian-
gule ADC. (En: fi in triangule reétangule ab angulo
reCto ad bafim perpendicularis ducatur; quæ ad perpendi-
cularem funt triangula, a: toti, 8c inter (e fimilia funt.
de oportebat demonfirare. i J

Cor. Ex hoc’manifeflum e117, in triangule reétangulo, ab
angulo redite ad bafim peëpendicularem duétam, mediam
Eroportionalem efl’e inter egmenta baiis: 8c rætcrea inter

afim 8c bafis fegmcntum utrumlibet, latus egmento qon-
terminait: médium elle proportionale. -

PROP. 1X. PROBL.
A dam "tu linea imperaum partent abfiindere.

Sir data refila linea AB. Oportet ab ipi’a A8 imperatam
partem abfcindere. Im eretur pars renia; 8c ducatur a

unâo A uædam reàa inca Ac, quæ cumipfa A8 angu-
um quem ibetcentineat; fumaturque in Ac quodvis pun-

&um D, 8: ipli An æquales a onantur DE sa, deinde; 3.19rîqi.

I z Jungag

A?



                                                                     

13a y EUCLIDIS, ELEMENTORUM
a 3..p;imi.jungatur 3c; par D ipfi BC parallela iducarur en Iraquc

quoniam uni lateruni trian- A
guli ABC, videlicct ipfi ac,

c a. hujus.parallela duâa cil: En; erit: F
ut ce ad DA, ira BF ad FA;
dupla autem cil: cD ipfius DA.
ergo 8ans ipfius FA du la
erit. tripla igitur cil: BAi us
nF. quare a data reéta inca
Aabiamperata renia pars AF abfciiïa cit: QiLOd facere opor-

re t. -PROP. X. PROBL;
Datant "(hm lineam infeflam, dan rafla linea [:294 [imi-

liter fifdrt. . ’Sir data quidem reéta linea infeüa AE, fedta vero Ac
Oportet re&am lineam An infeâam ipli Ac feêtæ firnilircr
fccare. Sir fuira Ac in punais D 8c E, ô:
ponanrur ira, ut angulum quemvis con- A

I vrineant, junétaque 3c par punéta qui-
» il-Prlmbdcm D 8c a ipli ac parallelæ a ducantur

DE ne: pcr D vero ipli A8 ducatur
parallela DHK. parallelegrammum igitur F
en urrumque ipforum FH H13: ac pro- G F

5 suriniprerea en quidem cit la æqualis FG, Hic, ’
vero ipli en. 8: quoniam uni laterum
trianguli DKC, ipli failicet ne, parallela

c a. hujusaduéta ca un; erit eut cr: ad En, ira
au ad un. æqualis autem cil: KH qui- 3 K C
dem ipli ne, un vere ipfi en. cit igi- a
tur ut en ad in), ira ne ad cr. rurfus quoniam uni lare-
rum trianguli AGE, nimirum ipli ne, arallela duâa ci!
ru, ut En ad DA, ira e erit cr ad FA. cd oitenfum cit ut
ca ad ED, ira efl’e se ad en. ut igitur CE ad E0, ira cil:
ne ad en 8c ut ED ad DA, ira en ad FA. ergo data re-
fla linea infeéta An, datæ reétæ lineæ feàæ Ac fimiliter
(téta ei’c. Qiipd facere oportebat.

. PROP. XI. PROBL.
Duabus dati: "gis lineis urtiam proportionalem invenin.

Sint data: duæ reétæ linea: An Ac, 8: ponantur ira
ut angulum quemvis contineant. Oportet lpfis Ai; .AC

- - I - n remua



                                                                     

: Inn v1; ’* 3;;-
tertiam proportionalem invenire. Producantur A3 Ac
ad punéta D E: penaturque A
ipfi Aclæqualis ne; 8c junéra *
3c, ducaturdper D ipfi 3c ’ qhflmparallela DE. quoniam igitur B
uni laterum trianguli ADE,’
videlicct ipfi DE parallela
(incita cit 3c, erit Il ut A3 ad 5 L hui...

l3D, ira Ac ad ce. æqualis A D Eautem cit 3D ipfi Ac ut igitur A3 ad Ac, ira cit Ac ad
ce. quare datis métis ineis A3 Ac tertia proportionalis in-
venta cit CE. (lied facere oportebat.

PROP. XII. PROBL.
Tribus dais rem: lineis quartant proportionalem inra-

m’re. a
Sint daræ ne: reâællineæ A. 3 c. Oportet ipfis A a c

quarram proportionalem invenire. Exponantur duæ reétæ ,
linea: D a D F angulum D
ucmvis une continentes: [X A tponarur ipfi quidem A .3;-æqualis DG, ipfi veto a æ- cqualis en, 8: ipli c æqualis

D H: junôtaque G H, pet G

E ipli parallela a ducatur EF. (gaminai.itaque ueniam uni laterum E F
triangu i Dm:2 nimirum ipfi EF, parallela du6:a en: en, erit z
ut DG ad en ira ben ad HF. cit autem ne ipfi A æqualis 5b a. bains.
en vero æqualis 3, 8: DH æ ualis c, ut igitur A ad 3, ira
c ad ne. quare datis rribus re is lineis A 3 c quarta propor-
tionalis inventa en; ne. QILOd facere oportebat.

PROP. XIIl. PROBL.
Duabus anti: m9”: lineis mediam proportionalem inve-

m’re. *Sint daræ duæ reétæ lineæ A 3 3c. Oportet inter ipfas
A a 3c mediam propertienalem invenire. Ponanrur in di-
reérum, 8c fuper ipfa Ac defcribarur femicirculus ADC,
ducaturquenà punéto 3 ipfi AC ad tara-es angulos 3D (Stark-mimi.
AD Dc junganrur. Quoniam igitur angulus ADC e in
ferIIiCirculo, is rc&usâ cil. 8: quoniam in triangule reétaïi- 5 31.:enii.

I gu o

ç.



                                                                     

I

134. EUCLIDIS ELEMENTORUM
gule ADC, ab angulo retire D
ad bafim perpendicularis "du&a cit D3, erit D3 me,

’ ç"- 8’ dia proportionalis cinter feg-
b" menta bafis A3 3c. daabus

igitur datis reâis lineis A3
B c media proportionalis
inventa cit. Qued facere A ’ B * C
oportebat,

PROP. XIV. THEOR.
,Æqualîum, à anam uni aqualem habentium angulum, p4-

rallclogmmmarum lama que fun: (hmm tipules angu-
los, recipreca faut: Et quorum parallçlogmmmorum ne
arum uni aqualem babentium angulum, tarera que cira
mm aquale: angulos, faut ratifiera; a; inter fi fait:
equalia. »

Sint æqualia parallelogramma A3 3c, æquales habentia
angulos ad 3, ô: ponantur in direétum D3 33. ergo 8c in

5 "f Pr’ml’ direfltum temnt 33 ne. Dico parallelogrammorum A 3 ne
larera quæ flint circum æquales an gilles recipreca cire : hoc
cit ut D3 ad 33 ira elfe en ad 33. Compleatut enim parai.
lelogrammum 1:3. 8: quoniam parallelogrammum A3 æ.
quale cil: parallelogrammo A F
3c, aliud autem aliquod cit

, , En parallelegrammum, erit g’ 7rq"’9"-*ut A3 ad 33 5, ira 3c ad FE. D B
, fed ut A3 quidem ad F E, le x. lituus. itarefi: D3 ad 33; ut autem

3c ad 33, irien ad ne; ur
4:1.bujus.igitur4D3 ad 33, itaen ad a . a33. ergo parallelogrammorum A3 3C larera, quæ c1rcum

æquales angulos, ex contraria parte fibi ipfius reipondenr.
Et fi recipreca funt feu ex contraria parte fibi i fis rev
fpondeant larera quæ funt circum æquales angulos, l ruem-
pe ut D3 ad 33, iman ad 33. Dico parallelogrammum A3
parallelogrammo 3c æquale eiTe. (Egoniam enim ei’c ut D3
adu, ira en ad ne; ut aurem D3 ad 33, ira me paral-

4 ,leljogrammum ad parallelogrammum 33, 8: ut en ad Br,
ç 9.quimi,ira c 3c parallelegrammum ad parallelogrammum 33; erird

4 8: ut A3 ad ne, ira 3c ad 33. æquale igitur efi A3 c parallele-
grammum parallelogrammo ne. Ergo æqualium a: unau;

un:



                                                                     

L1333 VI.
uni æqualem habentium angulum parallelegrammorum la-

13.!

tara, quæ circum arquaies angulos, recipreca funt, feu cit ’
contraria parte fibi ipfis refpondent: ô: quorum paralle-
logrammorum unum uni æqualem habentium angulum la-
tera, quæ circum æquales angulos, recipreca tuer, en inter
fe funr æqualia. Qued oportebat demenitrare. r

PROP..)(V. THEOR.
Æqualium, (a unum uni uquulem habentium angulum

rriangulorum tarera, que circum aquule: angulos, finit
recipreca: Et quorum triungulorum unum uni quidem
habentium angulum lutera, que circum que!" angulo:
recipram faut, c4 inter [a faut equulia.

Sint æqualia rriangula A 3c ADE unum angulum uni an-
gulo æqualem habentia, angulum fcilicer 3Ac angulo ma.
Dico triangulerum ABC ADB latera quæ circum æqua-
les angulos recipreca elfe, hoc cit ut CA ad AD, ira
elfe 3A ad A3. ponantur enim ira ut in direânm fit CA
ipli AD. ergo 8c 3A ipli A3 in dircüum a erit; a:
jungatur 3D. Œoniam igl- B D
tur rriangulum ABC æ uale
ei’c triangule ADE, aliu au-

temcfi: A3D;erirut CAB A’ rriangulum ad rriangulum
BAD, ira 6 rriangulum Ana
ad rriangulum BAD. fed ut
rriangulum quidem CAB ad C

d u. primi.

G 7. quinti.

BAD rriangulum, ira t CA ad An; ut autem rriangulum: l- hui!!!"
BAD ad ipfum BAD, ira c3A ad A3. ut digitur ÇA ad
An, ira 3A ad A3. quare triangulerum A3c ADB latent,
quæ circum æquales angulos, rec1proca funt. Et fi reci ro-
ca font larera triangulorum ABC ADE, (cil. fit ut CA a An,
ira 3A ad A3. Dico rriangulum ABC triangule A DE æquale
cire. junéta enim rurfus 3D, quoniam ut ÇA ad An, ira cit 3A
ad A3, ut autem cA ad AD ira MEC rriangulum ad trian-
gulum BAD; 8c ut 3A ad A3, ira r rriangulum EAD ad
BAD rriangulum, erit 4 ut A3c rriangulum ad rriangulum
BAD, ira rriangulum 3AD ad BAD trian uium. urrumque
igitur rriangulorum A 3c AD3 ad triangu um BA D eandem
113th proportionem; ac propterea e æquale cit ABC trian- ’ 9- quinti-

, I
gulum

d t Lquini

’Si

(t
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gulum triangule AD3. Æqualium igitur, 8c unum uni æ-
qualem habentium angulum rriangulorum larcra quæ cir-
cum æquales angulos, recipreca funt: 8: quorum trian-
gulorum unum uni æqualem habentium angulum latera,
gui: circum æ uales angulos recipreca funt, ca inter fe
unt æqualia. hum demonflrarc oportebat.

PROP. XVI. THEOR.
Si quatuor "me linea proportionule: funin, refîmgulum

[ab extremis contentum aquale cf! ci reüungulo quad [au
medii: oontinetur: Et fi reâangulum fub extremis con-

gtentum aquule funit ci quod fait mediir continetur, qua-
tuor "au linea proportionale: orant.

Sint quatuor renfla: lineæ proportionales A3 en E F, fit-
quc ut A3 ad on, ira 3 ad F. Dico reétangulum contenrum
fub rcâis lineis A3 F æ uale elfe ci qued fub ipfis CD 3

A "cPYÎmL continetur. Ducantur enim 4 à punais A c ipfis A3 CD ad

r

retires angulos Ac CH; ponaturque ipfi quidem r æqualis
A6, ipfi veto 3 æqualis CH, 6c cempleantur ne DH paral-
lclogftamma. Cègpniatnigi- E H
tur c ut A3 a CD, ira 3

. . ad F - cit autem a æqualis F- I li Hum-ca, à: F ipfi Ac: eritbut G
A3 ad en, ira CH ad AG.
parallelogrammorum igitur
ne DH lutera, quæ funt
circum æquales angulos, re- A « B C D
ciproca funr; quoniam autem æquiangulorum parallelo-
grammerum lattera, quæ funt circum æqualcs angulos,

turbins-recipreca flint, ca interife funt væqualia. ergo paral-
lclegrammum BG æquale cil parallelogrammo DH. ar-
que cil: parallclegrammum quidem 3G, qued fub reétis
lineis A3 F continctur, etenim AG cit æqualis r; paralle-
logrammum veto DE, qued contincrur fub ipfis ce 3, cum
CH ipfi E fit æqualis. reétangulum igitur contentum fub
A3 8c F ei’c æquale ci qued fub ipfis CD 8:: 3 continctur.
Et fi rectangulum contenrum fub A3 3 fit æquale ci qued
fub CD 8c 3 continetur. Dico quatuor métas lineas repor-
tionales cire, videlicct ut A 3 ad CD, ira 3 ad 3. ii dem c-
nim conifrutîtis quoniam reétangulum contentum fub A3
B: F cit æqualc ci qued fub CD 8c 3 continetur, arque cil: ,
cuntçnriirn quidem fub A a r reérangulum ne, etenim Ac

u C
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y i LI n E x. V1.
cit æqualis r; contemum veto fub en E cit re&angulum
DE, uôd CH i fi a fit æqualis. erit parallelogrammum ne
saqua e paralle ogrammo DE; 8: funt æquiangula. æqua-
lium autem 8c æquian iorum parallelogrammorum late-
ra, quæ circum æqua es angulos, reciproca finit. c quare
ut au ad en, ira CH ad AC, æqualis autem en: CH ipfi a, 8c AG
ipfi F. ut igitur AB ad en, ita s ad F. Ergo fi quatuor
reétæ linea: proportionalcs fuerint, rcâangulum fub extre-
mis contentum æ uale cf: ei cit qued fub mediis contine-
tur: 8c fi reétangu un] fub extremis çontentum æquale fue- ,
rit ci quod fub mediis continetur, quatuor reétæ linea: pro-
portionales erunt. QIPd oportebat demonfizrare. -

PROP. XVII. THEORL
Si ne: relia linea proportionale: fuerint, raflangulum [a]:

extremis contentum agnate efl ci quad à media fit qua-
drato : Et fi refinngulum full extremù contentant miaule
fanât ci quad à media fit quadrato, m: "au lime pro-
portionale: arum.

Sint tres reétæ lineæ proportionales A B c; a: fit ut: A
ad a, in B ad c. Dico reétangulum contentum fub AC æ-
quale eflè ci qued à media B fic quadrato. Ponatur ipfi B æ-
qualis D. Et quoniam ut A ad B, ira B ad C, æqualis autem
n ipfi n; erit ut A ad au, ira A
D ad c. fi autem quatuor re- - 13 4 a 7. quimî.
&æ lineas pro ortionales D
fuerint reCtangu nm fub ex- c
tremls contentum cf: 5 æ-
quale ci quod fub mediis c ’1, 16.111:ancontinetur. ergo reétangu-

lum fub AC contentum efl: A 3æquale ei quod continetur fub B D. fed reétangulum con-
tentum fub B D cit æquale quadrato qued fit ex ipfa B ; ete-
nim a efl æqualis D. rcétangulum igitur contentum fub AC
en: æquale ci qued ex a fit quadrato. Et fi reâangulum
contentum fub A c æquale fit quadrato qued fit ex a. Dico
ut A ad a, ira cire B ad c. Iifdem enim confiruétis, quoniam
reétangulum contenrum fub A c æquale efi quadrato quod
fit: ex a; at quadratum qued fit ex a efl: reétangulum qued
fub ipfis n D continctur cit enim B œqualis ipfi D; erit re-
étangulum contentum fîtb A c æquale ci quod fub B D con-
tinetur. fi autem reâangulum fub extremis contentum æ-
guale fucrit ci quod fub mediis continetur, quatuor îçétæ

. meæ

in

J
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lineæ proportionales i erunr. cf: igitur ut A ad a, ira D ad
c; æqualis autem n ipfi D. ergo ut A ad n, ira a ad c. Si
igitur tres recta: lineas propomonales fuerint, refiangu-
lum fub extremis contenrum cit æquale ci qued a media fi:
quadrato. Et fi reétangulum fub extremis contentum æ-
quale fuerit ci qued à media fit quadrato, tres reétæ linea:
proportionales erunt. Œod oportebat demonfirare.

P R OP. XVIII. P R 0 B L.
A data mêla linea data reüilineo fimilc Ûfimititçj pcfitum

reflilineum defcriben.

Sir data reéta linea au, datum autem reétilineuni en.
Oportet a méta linea A3 reâilineo CE fimile, 8c fimihter
fofitum reétilineum defcribere. jungatur DF, 8: ad reétam

. . ineam A8, 8c ad punéta in ipfa A a, angulo quidem c æ-
a 134mm. qualis angulus a confiituatur

ou; angulo autem cor G "F FauguÏus ana. reliquus igitur ic F D angulus relique A G B
i ’r-CPLBZ- efi b æqualis. ergo æquian-
1mm” gulum ePc FCD rriangulum

triangulo ou; ac propte- B c Dt 4o hujus-reacut FD ad on, ira FC ad ’
6A, 8c on ad au. rurfus confiituatur ad reaam lineam
ne, 8: ad punéta inipfa’a G, angulo quidem DFE æqualis
angulus son, angulo quidem FDE æqualis GBH. ergo re-
lilquus b ad E relique ad H eft æqualis. æquiangulum igitur
e trian lum FDE triangule GBH- quare un FD ad on,
ira FE a on, 8c En ad H8. of’tenfum autem .efi: 8: ut En

llî-qnîntî-ad en, ira FC ad sa, ô: c1) ad au: 8c ut igiturbïc ad
AG, ita c1) ad AB, 8c n: ad on, 8c adhuc ED ad H8. ita-
que quoniam angulus quidem CFD efl: pqualis angulo ac B;
angu us autem DFE angulo BGH. en: tous CFE angulus
toti A a H æqualis. eadem ratione 8c c DE cf: æ ualis ipfi
un, 8: præterea angulus quidem ad c angulo a A æqua-
lis, angulus vero ad r: angulo ad H. æquiaugulum igitur
efi AH ipfi CE, ô: latera circum æquales ipfis angulos ha-
bet proportionalia. ergo redîtilineum A H reétilineo c a fi-

e h Bef- mile a erit: A data igitur reéta linea A8 dato reâilineo ce
Ma” fimile, 8c fimiliter pofitum reétilineum AH defcriptum cit.

(Epd facere oportebat.

PROP.



                                                                     

I. 1-3 au n V1. :3,
PROP. xrx. THEOR.

Similîa triangula inter [e fun! in duplicata proportion: 14-
terum bomologorum.

Sint Emilia trian ula ABC DEF habenria angulum ad B
æqualem angulo a B, 8c fic ut A8 ad ne ira DE ad sa,
ira ur latus ne homologuai fit lateri En ico ABC rrian-
gulum ad rriangulum DE? du licatam proportionem habere l 4
ejus quam haber ne ad sa. umarur enim ipfis 4 ne a? rer- ’ ’ h hm”

ria proportionalis se, ut fit A
ne ad un ira sa ad ne. D8: jungarur 6A. QrLoniam
igitur ut an ad ac, ira en:
D a ad EF; erit permutando
ut A3 ad DE, ira ac ad EF.
(cd ut ac ad sa, ira a?
ad ne. urbigitur A88 G C E Fad DE, ira a? ad ne. quare triangulorum ne Daphnquînrî.
lattera, quæ funt circum æquales angulos, recipreca fuur.
quorum autem triangulorum unum uni æqualem ha-
bentium angulum larera, quæ circum æquales angulos,
recipreca funr, ca inter [e æqualia c funt- æquale igitur: u. 1min;
cil: un; rriaugüium triangule en. 8c uoniam ei’r ut
ne ad EF, ira a? ad nc- fi autem rres re æ lineæ pre-
porrionales finr, prima ad rerriam duplicaram proportio-
nem d haber eus quam haber ad (ecundam: habebir igiturd Pan":
3c ad ne dup icaram proportionem ejus quam haber ac ad q"’""’
sa. ur autem ne ad ne, ira A a c rriangulum ad rriangulum .
A son. ergo 8: ABC rriangulum ad rriangulum A ne dupli- c t. huit".
caram proportionem haber ejus quam ne haber ad EF. cil:
autem A ne rriangulum triangule D a a æquale. 8c rriangu- . .
lum igitur ne! ad rriangulum DEF duplicaram proportio-f 7- quina,
nem habebit ejus quam haber ne ad un (bigre finulia tri-
angula inter fe funt in duplicata proportione aterum homo-
logomm. QLLOd oflendere oportebat.

Cor. Ex hoc manifeirum eir, fi rres reaæ lineæ pro or-
rionales fuerint, ut prima ad tertiam ira cire rriangu um,

uod fit a prima ad rriangulum qued a (ecunda (inule, 8c
militer defcriptum; quoniam ofienfum efi: ut on ad ne,

ira ne rriangulum ad rriangulum ne, hoc efl: ad rrian-
gulum par. (god attendue oportebat.

PROP.
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a r. Dcf.
hujus.

l 6. hujur.

c 4.. huius.

daa.quinri.

a 19. hujur.

fi: quina.

EUCLIDÏS ELEÏIEËTORUM

PROP. XX. THEOR.
Similiz polygana in fimilia niangula dividuntur, (’9’ navrera

æqualid, à homologa mir ; (a polygonal»: 4d polygonum
duplicata»: proportionrm haber ejus quam 14m: homolo-
gum baie: ad homologum (un.
Sint fimilia polygona aucun man, 8c fit au hemo- i

legum ipfi FG- Dico polygona A BCDE FGHKL in’fimilia
rriangula dividi, 8c numere æqualia, a: homologa roris; 8c
polygonum A a c D a ad polygonum F c H K L duplicaram
proportionem habere ejus quam haber A a ad FG. Jungan-
tur ne ac GL LB. Et quoniam fimile efr ABCD]: polygo-
num polygone FGHKL, angulus un angulo en. citl æ-
qualis, arque ef’r ut 8A ad au, ira GF ad FL. quoniam igi-
tur duo triangula funt A8 E A
FG L unum angulum uni
angulo æqualem habentia, Fcircum œquales autem an- a B
gulos larera properrionalia. L Gerit lirriangulum A arî rri-
angu o FGL æquiangu nm -
ergots: fimile. angulusi i: D c K H
tur ne æqualis cit angu o ne L. cil: autem 8c rotas ne
angulus æqualis t teri FG H, propret fimilirudinem polygo-
norum. ergo reliquus ne relique LGH el’c æqualis. a:
quoniam 0b fimilirudinem rriangulorum au se L, efi tut
En ad sa, ira LG ad en. fed 8c proprer fimilirudinem po-
lygonorum a, ut A8 ad ac, ira el’c FG ad en; erit ex æ-
quali ut d EB ad 8c, ira LG ad en. hoc en: circum æquales an-
gulos une LGH larera flint properrionalia; æquiangulum
igitur ne EBC rriangulum triangulo LGH- quare 8c: cumi-
le. eadem rarione 8: ECD rriangulum fimile cil: triangule
LHK. fimilia igitur polygona 43cm; FGHKL in fimilia rri-
angula dividunrur, 8c numero æqualia. Dico 8c homolega
taris: hoc cit ut proportionalia fier triangula, 8c antece-
denria quidem funr au: une ace, cenfequenria autem ip-
forum FGL LGH LHK; 85 ABCDE polygonum ad polygo-
num FGHKL duplicatam properrionem habere ejus quam
larus homologum haber ad hemologum larus, hoc en au ad
ne. quoniam enim fimile cit aux rriangulum triangule FGL,
habebir un rriangulum ad rriangulum FOL duplicaram
proportionem e ejus quam haber sa ad GL. eadem rarione,
8C rriangulum BEC ad GLH trian ulum duplicaram 4 prm
porriOncm haber ejus quam sa a CL. efrfigirur ur au:

manu



                                                                     

L r a a a. V1. rairriangulum ad rriangulum FGL, ira rriangulum ne ad
en: rriangulum. rurfus quoniam fimile e11: rriangulum une
triangule Le H, habebir une rriangulum ad rriangulum
LGH duplicatam propertionem c ejus quam retira linea CE
haber ad reétam H L. eadem rarione 8c ECD rriangulum
ad rriangulum LHK duplicatam proportionem haber ejus
quam ce ad HL. ei’rfigitur ut rriangulum une ad triangu-
lum LG a, ira CED rriangulum ad trian lum LHK. ciren-
furn autem ei’c 8: ut a ne rriangulum a rriangulum LçH,
ira rriangulum un; ad rriangulum FGL. er o ut rrian-
gulum ne ad rriangulum FGL, ira rriangu um BEC ad
GHL rriangulum, 8c rriangulum ne!) ad ipfum LHF. 8: u n. .
igitur ut unum antecedenrium ad unum confequenriumsçg ’q m
1c omnia anrecedenria ad omnia confequentia. et o ut tri-

. angulum A au ad rriangulum FGL, ira "ces po ygonum
ad pelygonum F G H K L: [cd A ne rriangulum ad rriangu-
ium FOL duplicatam proportionem haber ejus quam larus
homologum A8 haber ad homologum larus FG, Emilia e-
nim triangula in duplicata b fuut reportione laterum ho-b 19. hujns;
mologorum. ergo 8: 43cm; po ygenum ad pelygonum l
FGHKL duplicatam proportionem haber ejus quam A3 la-
rus hemologum haber ad FG homologum lattis. Similia igi-
tur olygona in fimilia triangula dividunrur, 8E numero æ-
Êu ia, 8: hemologa toris; 8c pelygonum ad pelygonum

uplicaram haber proportionem e’us uam haber larus ho-
mologum ad hemologum larus. (flip demoni’trare opor-

tebat. V vEodem mode 8c in fimilibuç quadrilareris ofienderur ca
cire in duplicata proportione laterum homologorum. o-
ftenfum autem cil: in rriangulis.

COROLL
r. Ergo univerfæ fimiles figuræ reétilineæ A

inter fe funt in duplicata proportione homo-
legorum larerum. 8c fi ipfis A!) FG tertiam r v
proportionalem fumamus, quæ fit x; habebir r
A]; ad x duplicatam reportienem e’us quam
haber A8 ad ne. ha et autem 8c poiygonum
ad pelygonum, 8: quadrilarerum ad quadri-
laterum du licatam proportioncm ejus quam
lattis homo ogum haber ad hémologum la-
tus, hoc efl: A8 ad FG. arque ofienfum en:

hoc in rriangulis. B G à:a. ni-



                                                                     

14.2

a r. Def.
liujus. .

EUCLIDIS ELEMENTORUM
a". Univerfe igitur manifeflum cit, fi rrcs reétæ lineæ

properrionales fuerinr, ut prima ad tertiam, ira cire figuram
quæ fit a prima, ad eam quæ a fecunda, iimilern St firmliter

efcript’am. QI’Od ofiendere oportebat. I

PROP. XXI. THEOR.
Q4! eidem reâilineo faut fimilia, à inter [a fimilia faut.

Sir enim urrumque reétilineerum A a fimile re&ilinee c.
Dico &teâilineum A redtilineo B fimile efi’e. Œoniam
enim fimile efi: A reétiline-
um reâilineo C, 8c ipfi æ-

quiaugulum terit, 8C cir- j c Ë
cum æquales angulos la-
rem habebit proportionalia.
rurfus quoniam fimile cit
reétilineum n reâtilineo c,
æquiangulum ipfi erit, 8:
circum æquales aérâulos latera properrienaliahabebit I.
urrumque igitur r ilrueorum A a igfi c æquiangulum cit
8c icircum æquales angulos latera aber properrioualia.
quare 8c reâilineum A ipli a efl: æquiangulum, lareraque
circum æ uales angulos reportionalia haber; ac propre-
rea a A ip B efr fimile. and demonfirare oportebat.

PROP. xxn. THEOR.
Si quatuor rafla linea proportionale: funint, à? refiilinca

qua ab ipji fiant, fimilia, (a fimiliter dcfrripra propor-
tionalia arum. (7 fi reflilinea qua ab ipfir fiant, fimilia,
é" fimiliter defcripra, propartionalia fuerint, (7’ ipja re-

lia linea proportianalc: arum.

Sint quatuor reCtæ linea: proporrienales au ce a? ou,
n 8. hujuaôc ut A B ad c D, ira fit EF ad sa: Defcribanrurque ltab

ipfis quidem A8 ce Emilia, a: fimilirer pofira reétilinea
x au LC D: ab ipfis veto El? en defcribanrur reétilinea
fimiiia, 8c fimilirer polira MF NH. Dico ut KAB reélilineum
ad reérilineum LCD, ira cire reétilineum MF ad ipfam un

fi u.hujaa.rcél:ilineum. Sumarur ipfis bquidem A8 en terria repor-
tienalis x; ipfis vero El? en rerria properrionalis o. lr quo-
niam en: ut au ad ce, ira a? ad en: ut autem c D ad x

cal.quinti. ira on ad o; erit ex.æqua1i c ut A3 ad x, ira na ad o. (cd
4 æ-Corm- ut au quidem ad x, ira efi: d reéhlmeum KAB ad LCD mâti-
lm J115.

lineum
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iineum, ut autem me ad o, ira Il reérilincum MF ad recri-
«hueum NH. ut i itur lus reérilineum ad rcailineum
«L c D, ira en: ne ilineum M F ad K t ".an
un rcétilineum. Er fi fit ut un r *
reélilineum ad reétilineum L C1), x 1-

. l . . . .1ra. rethmeum MF ad rec’hlmeum -*
N a. .Dico ut AB ad en, ira elfe
tu? ad sa. fiat enim-ut au ad chu, A
ira Il? adfpn, a: defcribarur lFab M
gpfa PR alrerucri reétilineorum MF
N H fimile, 8c fimilirer pofirum
reâilineum sa. quoniam igitur e11: i
ut A8 ad cD, ira E? ad PR, 8:
defcripra faut ab i fis quidem au F H
c D fimilia, 8: fimi rrer ofira [un dL c n rèéhlinea, ab ip s veto EF -----
PR fimiîia 8: ümilirer pofira œài- p R
iinea MF sin, etirgu’r KABreéri- fi gerprh:
iiueum ad reétilineum LCD, ira. Ireétilîneum MF ad sndemtm-
reétilineu’m: ponirur autem 8c ut: reétilineum KAB ad re-
ütilmeum LCD, ira MF reâiliueum ad reétilineum NH.
ergo ut reflilineu’m MF ad reétilineum m1, ira MF reérili-
neum ad reétilin’eum sa. quod cum reâilincum MF ad u-
rrumque ipforum N H sa eandem habear proportionem,
erit b reétilineum m1 ipfi sa æquale. efr autem ipfi fimile,b 9. quid.
8c fimflirer pofirum. ergo c H en: æqualis PR. 8c uoniam
ut An ad en, ira efi nF ad m: æqualis autem n. pfiGH;
crirur A a ad c D, ira 55’ ad en. Si igitur quatuor reâæ
linea: proportionales fuerinr, 8c refitilinea quæ ab ipfis fi-
unr, fimilia, 8c fimilirer defcripta proportionalia erunr: 8C
fi redtilinea quæ ab ipfis fiant, fimilia, a: fimilirer defcrî ta
.proporrionalia fuerinr, 8c ipfæ recta: lineæ proporrio es
Ferrant. wd oportebat demonfrrare. ’

LEMM’A.
Pofin’t tribu: nm: quibufcunqûe A, a 6P c; ratio prima

a 4d tafia!» c, aqualù a]? faim compofita ex ration:
prima A ad [ecundam a, à ration: [mania and ter-

tiam c. dSi! V. G. armera: tamarin: arpenta: f!!! duminatar M-
tioxio’ A ad a, hoc efi fi: A tripla ipfiu: B, é fit rumen:
quatmafiu: expouem’ ration? B ad c,- erit numerus dyade-
1min sa: "un"; 3mn"? à" quateruarii multiplmnona

compa-

.. 0*
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cnmpnfitua expnrzeru ratinai: A ad c; un quia A contint B
ter, à B tantinet c quater, mutinât? A ipli!» c ter qua-
ter, in dundecies. idem de aliin multiplicibuc val fiêmulti-
pliai u: vernira eff- Uaiverjalù «un buju: Hammam- damna-

flratin talât (fi; gandin; ratinai: A ad B efl numerus Ê

a,fiil. qui multiplia»: cnnfiquert- A
Je»! produit autetedentm. Et
firmliter quantitu ratinai: B ad 3--
c a]! Ë Atque ha dut quanti- c-

c AXE
tata: inter f: multiplie-am (fiîcîunt aunera»! B xc qui âfl
quantitan ratinai: quam reflangulun cnmprebcnfilm fuâ ra ù
A à B baht ad "angulum 1346 B à c nais. Adenque dicta
ratio "a" «li fia A é B, ad "angulum [1:6 B à c ca a]?
qua in enfu def. ç. bujus, cnrapnaitur ex ratinaiâu: A ad B
à B a c. [Ed tr I. 6. reflaagulum fié A à B, cf! ad retî-
angulum fil B c, ut A ad c. à igitur ratzn A ad c aqua-
h’a a]! ratinai cnmpnjita a: ratinvihn A ad B, à B ad c.

Pnjitir ruera quatuor "51’: quiâufiuaque A, B, c, à D; Ra-
tin prima A ad quartant D aquali: e]? ratinai cnnpnfita ex
ratinne prima A ad ficundam B, à ratiofiefecuudg a 4d t".
tian: c, à ratine tartit c ad quarta": D.

Nam in tribu rugi: A, C, à D
ratin A ad D aqualù qfl ration;
campo-fit: ex ratianiau: A ad c,
à c ad D. Et luttent a]? n-
jt’enfinn rationna A ad C æqualem
raflé ratinai campnfita ex ratin-
nibu: A ad B à. B ad c. Et igi-
tur ratio A ad D aquali: ejl ratinai cnnpnfita ex ratinniâu:
A ad B, B ad c à c ad D. Similîter njtendetur, iïuntcurtr

909.

que refiis, ratinent prime ad ultima»; aqualern e e ratinai
campnfite ex ratinnibun prime ad ficundam, [Et-un a ad tri-
tiam, tartit: ad quartam, à ita deincep: u que ad ultimarn.

Si exportant" alfa: magnitudiue: qualtbet, frater "au,
idem n6tîne6ît. and cnafiabit fi concipiantur tnt rafla A, B,
c 0:. nrdine pnjitz quot fimt magnitudinnt, â in eadem
ratine: ita viz. ut rafla A fit ad "674m B ut prima ma-
gaitudn ad ficundam, à rafla B ad raflant C ut ficunda
magaitudn ad Itertiam, à ita pann. [Manifeflura a]! par n.
g. e102 ex aqun reflam A ad ultima»: raflant ficut prima ma-
gaitudn ad altimara. Sed ratio "fine A ad ultima!» flétan
aquali: cf! ratinai compnfita ex ratinnihu A ad B, B ad c, é’

ita
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ita porrn ufque ad ultima»: redan. Et, ex hypotbqfi, ratio
cujujliôet "être ad [Mi froximam, radera ejt cum ratina:
magnitudiai: ejufdem nr t’ai: ad fiai proximal. Et igitur
ratin prima magnitudiai: ad ultimam, aquali: ejl ratinai nom-
pafitæ ex ratinnibua prima: magnitudinù ad [ecundam finaude
ad tertiam, (7’ ita deinceps ufque ad ultimam. and de-
monflrare oportebat.

PRO P. XXIII. THEOR.
Æquiangula parallnlngramma inter fa proportinnem barbent

ex lateribu: nompqfitam.

Sint aequiangula îparallclograrnma A c CF æqualem ha-
benria BCDan lum angulo aco. Dico parallelogrammum
AC ad paralle ogrammum CF proportionem habere com-
pofiram ex latenbus, videlicct compofiram ex proportione
quam haber ne ad CG, 8c ex propomone quam DC haber
ad CE. Ponarur enim ur ne fit in dire- D l-l
érum ipfi cc. ergo 8c ne ipfi CE in di-
reérum a erit: 8c complearur ne aral-
lelogrammum: exponarurque re a li- a c
nea uædam K, 8: fiat ut BC ad cc, ira
6K a L, ur autem ne ad CE, ira L ad
M. Eroportiones igitur ipfius x ad L, 8c
L a M eædem funr-quæ proportiones
larerum videlicct Bc ad cc, 8c ne ad
ca. (cd proporrio K ad M compofira E g-
cit c ex proportione x ad L, a: propor-
tion: L ad M. quare 8c K ad M propor-
tionem haber ex lareribus compofiram. x 1’"

iôc quoniam en: ut B C ad c G d, ira AC parallelogrammum
ad parallelo rammum CH; [cd ut Bc ad ce, ira K ad L:
erit tur K a L, ira parallelogrammum AC ad CH paralle-
lo rammum. rurfus quoniam ef’c ur DC ad CE, ira c H pa-
rafirelogrammum ad parallelogrammum CF: ur autem ne
ad CE, ira L ad M. er o ut L ad M, ira erit e parallelogram-
mum CH ad CF para] elogrammum. itaque cum ofienfum
fit ur x quidem ad L ira AC parallelogrammum ad paralle-
logrammum CH: ut autem L ad M, ira parallelogrammum
CH ad CF parallelogrammum, erirf ex æquali ut K ad M
ira ac parallelogrammum ad iplùm CF. haber autem K ad
M roporrionem ex lareribus compofiram. ergo 8c AC pa-
ralelogrammum ad parallelogrammum CF roporrionem
habebir compofiram ex lareribus. Æqurangu a igitur paral-

K lelogramma

14-”

a rapinai.

6 1:.bujus.

a pet Lem-
ma rupe-
flua.

d l. majus.

e r Lquînri.

faa.quinxi.



                                                                     

14.6 EUCLIDIS ELEMENTORUM
lelogramma inter fe proportionem habent ex lateribus
compofitam, Quod oportebat demonflrarc.

, PROP..XXIV. THEOR.Omnis parallelagrdmmi, qua cirm diametrum film pard-
lelogrammz, à mi, à" inter [e fimilmfunt.

Sir parallelogrammum ABCD, cujus diameter Ac: cigcn
diametrum vero Ac parallelogçamma fiat .EG Hz. Dgco
parallclogramma ne a; 8c ton Axel), étamer fe- Gram:
eflè. (magnum enim nm laterum tuanguh ABC, v1de11cet
ipfi ne parallela duéta efi: EF, erit au: un ad EA, na cr:
(ad FA. uoniam rurfus uni laterum "haïk ACD, nempe

i ipli CD mita cit parallela A Ba 3-hulu3’FG, ut CF ad FA, itanerit

ne ad cA. fed ut CF ad G
F A ira ofienfa cf: 8c n a
ad LA. ergo 8c ut au ad

tu quintâœA, itaô ne ad GA, com-
c laJld’lîm’ponendogue r ut 8A ad AE,

ita DA a Ac. 8c permu- D K
tandq ut pA ad AD, ita EA ad Ac. parallelogrammomm

. igitur ABCD a: ne latera, quæ circa communem angulum
. a BAD, proportionalia funt. 8: quoniam parallela efl: GF ipfi

429.1’Hmhnc, angulus quidem AGF cit d æqualis angulo ADC, an-
gulus Vera. au æqualis angulo DC A, 8: angulus DAc efl:
communis duobus triangulis ADC AGF; erit agitur triangu-
lum ADC triangule AÇF æquian ulum. eadem ratione ô: tri-
angulum ACB æquiangulum e trian lo un. totum igi-
tur parallelogramrnum ABCD paralle ogrammo sa efi: æ-

. 4.. bujus.quîangu1um. ergo ut An ad ne, ita c Ac ad GF, ut autem
nc ad ÇA, ira GF ad FA, 8c ut Ac ad en, ita Al? ad F8,
.6: prærerea ut c3 ad BA, ita F3 ad 5A. itaque quoniam
oflenfum dt ut DC ad ÇA, ita elfe GF ad FA, ut autem

f uAuîntÎ. Ac ad en, ita A? ad F5; eritf ex æquali ut Dc ad en, in.
et: ad FE. et o parallclogrammorum ABCD 8c EG propor-
tionalia fun: atera quæ circum æquales angulos,ac pro te-

’ Ureas parallelogrammum ABCD parallelogrammo ne e fi-
mile. cadem ratione, ô: parallelogrammum ABCD firnile
cit parallelogrammo 1m. urrumque igitur ipforum se un
parallelogrammorum, arallelogrammo ABCD efl: fimilc.
quæ autem eidem reâifineo fun: fimilia, 8c inter fe Emilia

humus-Hum. parallelogrammum igitur sa fimile efi parallélo-
gramme Hz. Q1311: omnis parallelogrammi, quæ circa dia-

metrum

x. De

lulu.



                                                                     

LIBER VI. t 147metrum funt parallelo’gramma, 8c toti, 8c inter fe (un: fi-
müia. ngd ofiendere oportebat. .

PROP. XXV. PROBL.
Data "émince, limite, (9’ alteri data qui: idem confli-

tune.

Sit datum quidem reûilineum cui Oportet fimile confii-
tuerc A ne, cui autem æquale fit D. Oportet i fi A ne fi-
mile, 8: ipfi D æquale idem confiitucre. App icetur a ad. 44..prîmi.
reâtam quidem lineam ne rectilineo A ne æquale paral-
lelogrammum 85- 3d reaam vero CE applicetur 5 parallclo-b 4;.primî.
grammum c M æquale
ipfi D, in angulo ch,
qui an angulo en: æ-
qualis. in direâum igi,

K . ..turc fifi: BC ipfi CF, 8c I m- c 144mm.
LE ipli EM. fumantur l h .Jinter ac cr media B c F 13- "N’-proportionalis en, 8: c ’ 13’ hm”
ab ipfa au defcribatur Vreâllineum x G H fi- L E M
mile 8c fimiliter pofitum reétilineo ne. Et quoniam en:
ut ne ad on, ira au ad CF, fi autem tres, reaæ lineæ pro-
gortionales fint, ut prima ad tertiamf ira cit figura quæf 1700:. to;

t a prima, ad eam quæ a feeunda, fimi cm a: fimxliter dc- hlm"-
fcriptam : erit ut ne ad CF. ita ABC reétilineum ad méti-
lineum KGH. fed 8: ut nc ad CF, in; parallelogrammumg x. bnjus.
DE ad El? parallelogrammum, ut b igitur reétilineum ABCbu.quÎnti.
ad reâilineum KGH, ira sa parallelogrammum ad paralle-
lo rammum E F. quai-ci permutando ut ABC reailineuminsquimi.
a parallelogrammum sa, ira reâilineum KGB ad FE pa-
’rallelogrammum. cit autem reûiiineum ABC æ uale pa-
rallclo. rammo En. æ uale igitur cit a: zou te ilineuçn

aralle ogrammo EF. cd EF parallelogrammum æquale éfl:
reâilineo D. et o 86 reétilineum KGH ipfi D eff æquale: en:
autem en; firm e reétilineo Ana; Data igitur retîtilineo
ABC fimile, 8: alteri dato n æquale idem conflitutum cit
KGB. (au! facere oportebat.

A D

K2 PROP.



                                                                     

”148 EUCLIDIS ELEMENTORUM

PROP. XXVI. THEOR.
Si à parallclogmmma parallelogmmmum aufemtur fimile

tari, (f fimiüter pofitum, communem ipfi angulum ba-
bans, circa eandem diametrum cf! tari.

A parallelogrammo enim ABCD parallelo rammum AF
auferatur, limule ipfi ABC D, 8c fimiliter po mm commu-
nempe ipfi angulum habens DAB. Dico parallelogrammum
ABCD circa eandem effe diametrum parallelogrammo AP.
Non enim, fed fi fieri potei’c, G n
fit parallelogrammi BD dia- H
meter me, 8c producatur G? -
ufque ad H5 ducaturque pei- E
a alterutri ipfarum An ac pa-
rallela HK. quniam igitur
circa eandem diamettum e17:

A B c D parallelogrammum al 14-11mm parallelogrammo KG; 8c erit a parallelogrammum ABCD
A 3. Der. parallelogrammo KG fimile. ergo ut 69A ad An, ita 6A ad
4101W AK. efl: autem a: propter fimilitudinem parallelogrammo-
HI-quÎmî-rum ABCD se, ut DA ad au, ira 6A ad AE. a: cigitm

A , ut 6A ad An, ita sa ad AK. quod cum sa ad utramquei
d9-q""*"-ipfarum AK As eandem proportionern habeat; erit 4 A5

ipfi AK æqualis, miner majori, qued fieri non poteit. non
igitur circa eandem diametrum cil: A ac D parallelogram-
mum parallelogrammo AH. quai-e circa eandem diametrum
erit ipfi AF. Si igitur à parallelogrammo parallelogrammum

.auferatur fimile toti, 8c fimiliter pofitum, communem ipfi
angulum habens, circa eandem diametrum cit toti. QIÜOd
demonflrare oportebat.

PROP. XXVII. THEOR.
Omnium parallelogmmmorum [ecundam eandem "En:

lineam applicatorum, (9’ deficientium figurù (arallela-
gmmmis, fimilibu: (7 fimiliter pofitis ci qua a «limitât
dcfcribitur, maximum a]! quad ad dimidiam qî applica-
tum, fimile tarifie": defec’fui. « »

Sir reüa linea An; feceturque bifariam in c; 8c ad
AB reâam lineam anlicetur parallelogrammum A!) de-
ficiens figura paralle o ramma CE, fimili 8c fimiliter po-
inta ei quæ à dimidia ip ius AB defcripta efir. Dico omnium

paralle-
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parallelogrammorum ad refitam lineam An applicatorum,
a; deficientium figuria parallelogrammis fimilibus, 8c iimi-
liter pofitis ipfi ce, maximum D
elfe AD. Applicetur enim ad
reétam lineam A B parallelo-
grammum AE, deficiens figura
parallelogramma HK fimiJi, 8c
(militer Bofita ipfi c E. Dico
AD para elogrammum paral-
lelogrammo A F majus cire. A . C K B
Œoniam enim fimile efl: parallelogrammum en parallelo-
grammo in, circa eandem diametrum a flint. ducatur eo-t ,26. blâma
mm diameter DE 8c defcribatur figura. quoniam igitur i I
çlffiefi: æquale ipÏi me, commune ap onatur HK. totuml’43-P’fmf.
igitur ou coti in: efi æquale. fed cri et cæquale ce, quo-c 354m".
niam 8c reâa linea Ac ipfi on. ergo 8c ce ipfi EK æquale cit.
commune apponarur CF. totum i itur A F cit æquale gno-
mom LMN: quare 8: ce, hoc e AD parallelogrammum
parallelogrammo A F cit majus. Omnium igitur parallelo-
grammorum (ecundum eandem reâam lineam applicato-
rum, 8c deficientium figuris parallelo rammis fimilibus,
86 fimiliter pofitis ci quæ à dimidia de cribitur, maximum
cit quod ad dimidiam efi: applicatum. Quod demonfirrare
oportebat..

PROP. XXVIII. PROBL.
At! datum raflant lineam data refiilineo æquale paranth-

gmmmum applicare, deficiem figura parallelogramma
qua fimili; fit alteri data: oportet autem datum nimi-
neum, cui æquale applicandam efl, non maju: (Je (I) quad
4d dimidium applimmr, fimilibus exiflentilms defefiibm,
à en quad à dimidia, à" eu cui oporter [imite defiære.

Sit data quidem reétalinea An: datum autem reéiilineum,
cui Oportet æquale ad datam reâam lineam A a ap iicare,
fit c, non majus exifiens eo quod ad dimidiam app icatum
CR fimilibus exii’centibus defeétibus: cui autem Oportet fi-
mi e deficere fit D. O ortet ad datam reéiam lineam AE,
dato reétilineo C æ u e parallelogrammum applicare, de-
ficiens figura paralle ogramma quæ fimilis fit ipfi D. Sece-
tur AB bifariam in E 8c: ab ip a En defcribatur a fimile, 8:4 18.11.13».
fimiliter pofitum ipli D; quad fit EBFG, 8c compleatur AG
parallclogrammum. itaque Ac vel æquale cit ipfi c, vei eo

K g majus,
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majus, ob determinationem : 8c fi quidem A6 fit æ uale ç,
faâum jam erit quod proponebatur: etenim ad re am li-
neam An dato reétilineo C æquale parallelogrammum A6
apîlicatum cit, deficiens figura pa- H. G O ’
ral elogramma SE ipfi D fimdi. fi au-
tem non cit æquale, erit HE majus
quàmc; arque ne æ uale et]: Hz. 1-
ergo, 8c El? quam c ci majus. quo
autem EF fuperat C, ei exceflui æ-
quale, ipfi vero D fimile 8c fimiliter

ofitum, idemtconfiituatur KLMN. A
cd D cit fimile sa. quare a: KM ipfi L M
E F fimile erit. fit igitur recta linea
KL homologa ipfi on, LM vero ipfi K N
6 F. 8c quoniam æquale cit E F
ipfis c 8c KM, erit en ipfo KM ma- c a
jus. major û igitur ePc racla linea GE
ipfa KL 8c on ipfa LM. ponatur
6x æqualis KL, 8c GO æ ualis LM, 8c compleatui- xcor

arallelogrammum. æqua e igitur ei’c 8c fimiie x0 ipfi KM.
un hi?” cd KM fimile efi EF. ergo 8c c x0 ipfi EF eft iimile. cii’ca
l 15- 11W"- eandem igitur cil: ddiamctrum x0 ipfi EF. fit ipforum dia-

c 4.3.prîmi.

f 36.primi.

meter on 8c figura defcribatur. itaque quoniam a? cil:
æquale ipfis c 8c KM fimul, quorum x0 efi æquale KM, e-
rit reliquus 70? gnomon æqualis reliquo c. ô: quoniam
on eft a æquale xs, commune apponatur sa. totum igitur
on toti x a ei’c æquale. fed x3 efizfæquale me, quoniam 8c
latus AE lateri sa. quare 8L TE ipfi on æ uale. commune
apponarur xs. ergo totum T5 CR æqua e toti gnomoni
un. at un! gnomon ipfi C ofienfus efl: æqualis: 8: T8
igitur ipli c æquale erit. Quare ad datam re&am lineam
A8, dato reétihneo c, æquale parallelogrammum T8 appli-
catum efi, dcficicns fi Lira parallelo amma sa ipfi D funi-
li, quoniam 8c sa fimi e efi ipfi sa. &Od facere oportebat.

PROP. XXIX. PROBL.
Ad datant reâam lineam data reflilimo æquale [arallela-

gmmmum applimre, examen: figura paralklogramma,
que fianilù fit alteri dam.

Sic data reéta linea A B, datum vero reâilineum, cui o-
portet æquale adi [am A8 applicare fit c; cui autem oc
porter fimile exce cre D. Opor:et ad reôtam lineam dato
reétilinco c æquale parallelogrammum applicare, excfeiêâns

ra
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d figura rallelogramma fimili D. Secetur A8 bifariam in

a, atq ex in; ipfi D fimile, a: fimilitet Apofitum parallelo- 4 www
grammum defcribatur EL. 8c utriufque quidem EL 8c c œ-
quale, ipli vero D fimile, 8c fimili-
ter ofitum idembconfizituatur GH. G
fimi ci itur eti- GH ipfi EL. fitque
x11 qui cm lattis homologum lateri
FL, KG veto ipli Fa. 8: quoniam
parallelogrammum GH majus en: i-
pfo en, erit méta linea KH major
quam n, ô: KG major quam FE.
producantu; FL Fa, à: ipfi qui-
dem un æqualis fit FLM, ipfi vero
KG æquails nm, 8c compleatur
un parallelogrammum. ergo MN
æquale en: 8c fimile ipli on. (cd 6H
en: fimile en; MN igitur ipfi EL li- ymile r erit; ac propterea Circa ean- g c n. hujus.
dem diametrum 4 ei’c EL ipfi un. N 1’ X da6.hujus.
ducatur ipforum diameter PX 6: figura defcribatur. itaque
quoniam GH ipfi EL 8: C et; æquale, fed GH cil: æquale
MN; erit 8c MN æquale ipfi EL a: c. commune auferarur
EL. reliquus i itur on gnomon ipli c cit æqualis. fed
quoniam AE e æqualis sa, æquale t erit 8c AN parallelo; e 36-Prïmï.
grammum parallelogrammo EP,hOÇ eii ipfifLo. commune f 4.3.primi.
ap onatur tu. totum igitur A! æquale efl: gnomoni on.
fe ou: gnomon cit æqualis c. ergo 8c Ax ipfi c erit æ-
quale. A datam igitur reCtam lineam AB dato reéÏilineo
c æquale parallelogrammum applicatum cil: Air, excedens
figura p’arallelogramma- Po, ipli D fimlll, quoniam 8c ipli EL .
fimile g en: ou. Œod tec1fie oportebat. g 14- hum.

PROP. XXX. PROBL.
Datam "Étant lineam mminatam extrema a: media ratio-

n: [mon

5 as. najas.

Sic data reéta linea terminata AB oportet ipfum AB ex-
trema ac media ratione fecare. Defcribatur a ex AB qua- 446.9rîmic
dratum BC, 8c ad Ac ipli ne æquale parallelogrammum h
6 applicetur en, excedens b figura A D ipfi 3c fimili. qua- i 39-hulm-
dratum autem’efl: ne, ergo 8c AD quadratum erit. 6c quo-
niam ne cit æquale on; commune auferatur ce. reliquum
igitur BF reliquo AD cit æquale. efi autem 8c ipfi acqui-
angulum. ergo ipforum DE AD laiera, quæ circum æqualcs

K 4. angu-
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eIA-huiuS-angulos, reciproce funr t îroporrioualia. ut igitur F2 ad

. .ED, ira eli A3 ad EB. ei
4 34’P’mraurem FE æqualis d Ac hoc j D

cil: ipfi A3; 8c ED ip A3.
quare ut 3A ad AE, ira AE A B
ad E3. Ted A3 major cil:

j .quam A3. .ergo AE guam , Cc maman-13.3 el’u major. retira igitur C A B
linea A3 extrema, ac media F
rarione feâa air. in E. 8c majus iplius fegmenrum cit AE-
Œ’Od facere oportebat.

Alirer. Sir data recta linea An. Oportet ipfam A3 ex-
rrema ac media rarione fecare. Secerur enim A3 in c, ira ur

f 31-femn-reétangulumf uod continerur fub A3 3c æ uale fit qua-
dh draro ex AC. houiam igitur reâangulum ub An ne æ-
: l7.11uius.quale el’c quadrato ex Ac, erirxur 3A ad Ac ira Ac ad c3.

ergo A3 méta linea exrrema ac media rarione feâa cit.

Œud facere oportebat. a
PROP. XXXI. THEOR.

In reflangulù trianguli: figura que fit à latere ualium an-
gulum fiâtendente, equalis q]! ci: que à [aurifias re-
cium angulum tontentibus fiant, fimilibus, à fimiliter
defcriptù.

Sir rriangulum rectangulum A 3c, reétum habens angu-
lum BAC. Dico figuram, quæ fit ex 3 c æqualem elfe cis
quæ ex 3A AC fiant fimilibus, 8c fimilirer defcripris. Du-
catur perpendicularis AD. Œoniam igitur in rriangulo reôz-
angulo ACB ab angulo re-
éro, qui cil: ad A, ad BC ba-
fim perpendicularis duc’la

4 3- Indus-cil: An, erunr a triangula
Ann ADC quæ funr ad
perpendicularem fimilia ro- B D
ri A 3c, 8c inter le. 8:
quoniam fimile cit A36 rri-
angulum rriangulo A3D, erit ut 463 ad 3A ira 3A ad
BD. quod cum rres reétæ lineæ proportionales linr, ut prima

i 95m". ad rertiam, ira erit Il figura quæ fit ex prima ad eam quæ ex
hm” (ecunda, fimilem, 8c fimilirer delcripram. ut igitur CB ad

BD, ira figura quæ fit ex c3 ad eam quæ ex 3A, fimilem
à: fimilirer defcripram. eadem rarione, ô: ut 3c ad en, ira
figura quæ fit ex 3c ad eam quæ ex CA. quare ô: ur 3cfad

v 1p as,

(N



                                                                     

1.1333 VIi. 153i fas 3D DC, itac figura quæ ex 36 ad cas quæ ex 3A Ac,fl4rquîmï-
imiles, 8c fimilirer, defcripras. æqualis autem cit 36 ipfis ’

En ne. ergo figura quæ fit ex 36 æqualis efi: eis na: ex
3A AC fiunr, fimilibus ô: fimiliter defcripris. In re angu-
lis igitur rriangulis, figura uæ fir a latere reétum angu-
lum fubrendenre, æqualis à)! eis quæ à lareribus reétum
angulum continenribus fiunr,fimilibus,& fimilirer defcripris.
Q19d ofleuderc oportebat.

PROP. xxxn. THEOR.
Si duo triangula componantur 4d anam angulum, que dan

latent dauba; laurilnu proportianalia Imbeant, in: ut ho-
mologa lutera ipfiarum etiam fin! pardieu, reliqua tri-À
angulomm latent in dhamma filai ipfis confluant mon.

Sinrvduo triangula A36 DCE quæ duo larera 3A Ac
duobus lareribus CD DE proportionalia habeanr, (cil. fit fi-
cur 3A ad Ac, ira 6D ad DE’ parallela autem lit A3 ipli
D6 8c Ac ipli DE. Dico 36 ipË CE in direôtum elfe. Q5)-
niam enim A3 parallela cit DC, a: in ipfas incidit recta li-
nea AC; erunr 4 anguli al- A 43,9,Pn’mï.
terni 3 A c A c D æquales

inter fe. eadem rarione D8C angulus CDE æqualis efi
an’10ACD. quareôr BAC
ip 1 CDE el’c æqualis. 8C
quoniam duo triangula fun:

ABC DCE, unum angulum 3 3ad A, uni an ulo ad D æqualem habenria, circum æqu ales
autem angu os lattera proportionalia, quod fit ur 3A ad .
Ac, ira en ad DE; erit irriangulum A36 rriangulo DCEl” 5- h"J!"-
æ uiangulum. er o ABC an ulus el’c æqualis angulo Der-1.
o enfus autem e 8c angu us ACD æqualis angulo 3A6.
rorus igitur ACE duobus A36 3A6 eli æqualis. communis
apponarur A63. ergo anguli A63 A63 angulis 3A6 AC3
c 3A æquales funr. fed 3 A C A C 3 C 3 A anguli duobus
reâiscfunr æquales. 8c anguli igitur A63 A63 duobus re-. 31,.ptimi.
&is æquales erunr. itaque ad quandam recïtam lineam Ac,
8c ad pundtum in ipfa c, duæ reéræ lineæ 3 c ce non ad
eafdem partes pofiræ, angulos qui deinceps funr A 6 E A6 3
duobus reétis æquales efficiunr. ergo 36 ipli CE in direérum C .
Il erit. Si igitur duo triangula componanrur ad unum angu-d "remua
hlm quæ duo larera duobus lareribus proportionaliâ ha-

cant
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beanr, ira ut homologa latera ipl’orum etiam l’un: parallcla;
reliqua rriangulorum larcra in direétum fibi iplis conflirura
erunr. Quo demonltrare oportebat.

PROP. XXXIII. TH E OR.
In circuli: aquulibuc anguli eandem bahut proportionem,

quam circumferentia quibus infijlunt, five 4d centra, five
4d cirrumferentias infiflant: adhuc autem à 1261m1,
quipp: qui ad centra fun: mufliruti.

Sint æquales circuli A36 DEF; 8c ad centra quidem
ipforum 6 H finr an li 366 sur, ad circumferenrias vero
anguli 3A6 EDF. ico ut circumferenria 36 ad 33 cir-
cumferenriam, ira elfe 8c 366 angulum ad angulum sur,
8c au ulum 3 A C ad angulum E D F: 8: adhuc feCtorem
366 a EH? feérorem. Ponanrur enim circumferenriæ qui-
dem 36 æquales quorcunque A D
deinceps CK KL; circum-
ferenriæ vero EF, rurfus æ-

uales quorcunque FM MN.
à: junganrur GK 6L, HM
un. Quoniam igitur circum-
ferenriæ 3c cr: KL inter B c . an fe (unr æquales, 8c anguli E F"7’mi"-366 CGK KGL inter (e æquales a erunr. quoruplex igitur
eli circumferenria 3L circumferenriæ BC, roruplex ell: 6::
36L angulus anguli 366. eadem rarione 8c quoruplex .eii
circumferenria NE circumferenriæ 33, roruplex 8c aux an-
gulus anguli sur. fi vero æqualis cit 3L circumferenria
circumferenriæ en ’ ô: angulus 36L angulo 3m: erit æ-
qualis; 8c fi circum ereutia 3L major ce circumferenria EN,
major erit 8C 36L angulus angulo EHN; 8: fi minor, minor.
quatuor igitur exifienribus magnitudinibus, duabus nimi-
rum circumfereutiis 36 33, 8c duobus angulis 366 sur;
fumpræ funr circumferenriæ quidem 36, 8C 366 anguli,
remue multiplicia, videlicct circumferenria 3L 8c 86L an-
gu us; circumferenriæ vero 33, ô: 3113 anguli, æquo mul-
tiîlicia, nempe circumfei’enria EN, a: angulus EH N. arque
ni enfulm cf: fi circumtercnria BL iuperar circumferenriam
EN, 8c BGL angulum fuperare angulum EHN; 8c fi æqualis,
æqualem; ô: fi miner, minorem effe. ut lri itur circumfe-
renria BC ad Il? circumferenriam, ira angu us 366 ad au-
gulum EHF. [cd ut 366 angulus ad angulum EHF, ira

v V angulus
i Def. y,
quinri.



                                                                     

1.1333 VI. If;c angulus 3A6 ad sur angulum, urerque enim utriul’querU-quïndc
cit 4 duplex. 8c ut igitur 36 circumferenria ad circumferen- il se. renii-
tiam 33, ira 8c angulus 366 ad angulum une, 8c angulus
3A6 ad EDF angulum. (kl-are in circulis æqualibus anguli
eandem habenr proportionem quam circumferentiæ qui-
bus infifltuur, five ad centra, five ad circumferentias in-
filtanr. Dico infuper 8c ut BC circumferentia ad circumte-
rentiam 33, ira elfe fe&orem 636 ad H33 feérorem. Jun-
gantur enim BC ex, 8: fumptis in circumferenriis 36 CK

nuais x0, iungantur 8c 33 xc co on. itaque quoniam
uæ 36 66 uabus CG 6K æquales funr, 8c angulos æqua-

les continent; erit 8c bafis A Dne bali CK æqualis. æquale
cigitur eli GBC rriangulum
triangule GCK. 8C quoniam
circumferentia 36 circum-
ferentiæ en cil: æqualis, 8: A
reliqua circumferenria quæ B Tic «o É
complcrrorum circulum A36 À F
æqualis cit reliquæ quæ eundem cireulum complet. quare n
8: angulus 3xc angulo "601c clifæqualis. fimile igitur elif17. "fi"-
nxc l’egmenrumg fegmenrocox: 8c flint in æqualibus retiriez 1,1; Der-
lineis 36 CK. quæ autem inæ ualibus reétis lineis fimilia cir- "m"- u
culorum fegmenra, 8c inter e bæqualia flint. ergo fegmenï” 14- mm
tum BXC el’c æquale fegmento COK. cf: autem à: 366 triangu-
lum triangula ce: æ uale. 8c rotus igitur recror 366 l’eûori
CGK æqualis erit. Ea em rarione 8: GKL feétor urrique ipfo-
rum onc GCK cit æ ualis. rres igitur (ectores BGC CGK KGL
æquales funt inter e. fimiliter 8c (câpres HEP HFM HMN
inter fe funt æquales. quoruplex igitur eli L3 circumferen-
ria circumferenriæ 36, roruplex cit 8: GBL (ector feâoris
636. eadem ratioue 8c quoruplex el’t circumferentia NE
circumferentiæ 33, toruplex ef’t 8c HEN feâor ferrons
HEP. Sed fi circumferenria 3L circumferentiæ EN cit æ-

ualis, ô: feétor BOL æqualis cil: feâori EHN, 8: fi circum-
erentia 3L fuperar circumferentiam EN, fuperat a: BGL

feétor feCtorem 31m; 8c fi minor,.minor. quatuor igitur
exiltenribus magnitudinibus, duabus quidem 36 33 cir-
cumferentiis, duobus vero (cétoribus GBC 3 33, fumpra,
funt æquo multi licia circumferenriæ quidem 36 8c 636
fe&oris, circum erenria 3L, 8: 63:. feétor. circumferenriæ
veto 33, 8c feétoris 333, æque multiplicia, circumferenria
EN, 8: BEN (ecïtor, arque ol’renfum elr fi 3L circumferen-
ria fuperat circumferenriam EN, 8c feétorem BG L fuperare
feCtorem EHN; 8c fi æqualis, æqualem elle; 8c fi minor,

minorem.

a

e 4.. primi.
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minorem. cit lri itur ut 36 circumferentia ad circumferenâ
tram 33, ira fe or 636 ad 333 feôtorem. Œod clien-
dere oportebat.

COROLL.
r . An lus ad centrum eli ad quatuor mélos, ut arcus cui

infiliit a rotam circumferentinm: nam ut angulus 3A6 ad
reùum, ira 36 arcus ad circuli quadrantem; quare qua-
druplicando confequentes, erir angulus 3A6 ad quatuor
reétos, ut arcus 36 ad rotam circumferenriam.

a. Inæqualium circulorum arcus 1L 36 qui æquales (ub-

rendunt an los, five ad cen- -tra, five a peri herias, funt
(inules. Nam e iL ad rotam
peripheriam lLE, ut an lus
1A1. ad quatuor rectos: e ve-
to ut IAL feu 3A6 ad uaruor
re&os, ira arcus 36 a rotam
peripheriam 3er. quare ut .I L ad rotam peripheriam 1L3, ira 36 ad rotam peripheriarn
863. ac proinde arcus I L 36 funt fimiles.

3. Duæ femidiamerri A3 Ac a concentricis peripheriis
arcus auferunr limiles IL 36.

EUCLIDIS
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LIBER, ’UNDECIM’US.

DEFINITIONES.
I

Olidum eft, quod longitudinem, latitudinem 8c cram-

S rudinem haber. -
Il.

Solidi terminus cit fuperficies. .

IReéta linea ad planum reCra el’t, quando ad omnes reCtas
lineas quæ ipfam ’conringunr, 8c in fubjeâzo fiant piano,
reétos angulos efficit.

1V.

Planum ad Planum reétum el’t cum redire linea: quæ
communi planorum feûioni ad reèos angulos in uuo plana
ducunrur, alreri plano ad rectos funt angulos.

V.
Reétæ lineæ ad planum inclinatio el’c, cum à fublimi ter-

mina reétæ illius linea: ad planum deduéra fuerit perpen-
dicularis ; arque a punéto quod perpendicularis in iplo

lano efecerit ad propofitæ illius lineæ extremum, quod
in eodem 6P: iano, airera reâa linea fuerir adjunéia; e11,
inquam anguîus acarus infiltenre linea, à: adjunéta com-
prehen us.

V1.
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VI.

.4 Plani ad planum inclinatio efl angulus acutus métis 1i-
neis contentas, quæ in utroque pÎanorum ad idem commu-
nis feétionis punCturn duétœ, feôtos cum feétione angulos
cfliciunrà

VIL

l . aPlanum id planum fimiliter inçlinari dicitur, atgue al-
terum ad alterum, cum diüi inclmationum anguli luter (c
fuerint æquales.

VIII.
Paralcha plana faut, quæ inter fe non conveniunt.

1X.
Similcs folidæ figura: (nm, quæ fimilibus punis com-

nentur, multitudine æqualibus.

X
Æquales 8: fimiles folidæ figuræ faut, quæ fimüibus pla-

nis multitudine 8: magnitudine æqualibus continentur.

XI.
Solidns angulus ei’c, plurium quàm duarum linearum quæ

fe mutuo c0ntingunt,ncc in eadem (un: fuperficie,ad omnes
lineas inclinatio. Vel folidus angulus efi, ui plunbus uàm
duobus planis au lis in eodem non con entibus Jano,
fçd ad anam pun um confiitutis continetur. *

XII.
Pyramis en: figura folida planis comprehenfa, quæ ab une

plana ad unum punétum confiituuntur.

X111.
Prifina. eft figura folida quæ planis continetur  uorum

adverfa duo fun: a: æquahz 8c fimilia, ô: par e a; alia
vero parallelogramma.

XIV.
Sphæra cit, quando femicirculi manant: diamctro, cir-

cumduaus femicirculus in feipfum rurfus revolvitur and:
moveri cœperat.

. XV.



                                                                     

L133]! XI.
XV.

Axis auçem fphæræ cit quîefcens illa méta linea, circum
quam [cmlcxrculus convertltur.

XVI.
Centrum fphæræ cit idem quod ô: femicirculi.

XVII.
Diameter autem fphæræ efl: méta quædam linea par cen-

trum dué’ta, 8C utrinque à fphæræ fuperficie terminata.

XVIII.
Conus efl, quando reâanguli trianguli manente uno la-

tere eorum uæ circa reôtum angulum, circumdué’tum tri-
angulum in cipfum rurfus revolvitur, unde moveri cœpe-
rat. Arque fi quiefcens rafla linea æqualis fit reliquæ
quæ circa reétum angulum continetur, orthogonius erit
cçnus: fi vero minor, amblygonius: fi veto major, azygo-
mus.

XIX.
Axis autem conj efl quiefcens illalinea, circa quam tri-

angulum vermur. -XX.
Bafis veto coni eft circulus qui à circumduéta reüa linea.

defcribitur.

. XXI.Cylindrus efl, quando reé’canguli parallelogrammi ma-
nente une latere eorum quæ cigca reétum an lum, cir-
cumduôzum parallelogramDmum m feipfum rut us revolv1-
tur, unde cœperat moven.

XXII.
Axis autem cylindri efl quiefcens illa refila linea, circum

quam parallelogrammum convertitur.

XXIII.
  Bafes vero cylindri funt circuli à duobus adverfis lateri-
bus, quæ circumaguntur, defcripti.

XXIV.  
l Similes coni 8c cylindri tant, quorum 8: axes, 8c bafium

diametri proportionalcs faut. xxv

U’9
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XXV.

Cubus cit figura folida fub [ex quadratis æqualibus con.
tenta.

XXVI.
Terraedrum ef’c figura fonda fub quatuor triangulis æqua-

libus 8c æquilateris contenta.

XXVII.
Oétaedrum efi: figura fonda fub 0&0 triangulis æqualibus

8: æquilateris contenta. 0
XXVIII.

Dodecaedrum eft figura folida fub duodecim pentagonis
æqualibus, 8c æquilateris, 8c æquiangulis contenta.

XXIX.
Icofaedrum efl: figura folida fub viginti triangulis æqua-

libus, 8c æquilateris contenta.

XXX.
Parallelipipedum efi figura folida (ex figuris quadrime-

ris, quamm quæ ex adverfo parallelæ funt, contenta.

PROPOSITIO I. THEOREMA.
Rails linea par: quandam non ([1 in fabjeflo plana, quam:

van in fublîmi.

Si enim fieri potef’c, reétæ lineæ A8 ars quidem A!
fit in fubjeâzo piano pars vero 8C in fub’ ’. erit reCta

linea uædam ip 1 A B ’
in direc um continuata in cfubjeâo plana. fitque DE.
duabus igitur datis mais li-
neis ABC Ann commune
œgmcntum ef’c au, quod fi- 1
en non potef’c: méta enim ’
linea cum recta. linea non
convenir in pluribus punôtis, quàm uno. Non igitur reaæ
lineæ pars quædam efl in fubjeéto piano, quædam veto in
fubliml. Œod demonfirare oportebat. I

B

PROP.

.. ...M- .. H«..-»-.A A...
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PROP. Il. THEOR.

«Si du nain linea f: invicem fiant, in une fun: piano, (9’
omne rriangulum in une plana confiflit.
Duæ enim reétæ iineæ AB en (e invicem in punôto a

feeent. Dico ipfas au en in uno cire piano, 8C omne trian-
Ëulum in uno piano confi- Dere. Sumantur enim in ipfis
en ne quævis punaa Po;

i Junganturque ca F6, 8c PH
on ducantur. Dico primum
gaïac trianguium confii’cere F G
in une piano. fi enim trian-
guli me pars quædam FHC, C H K B
vei aux in fubjeéizo piano eii, reli na veto in aiio piano;
ait: a: iinearum EB se ars in in jeé’co piano 8c ars
in aiio. qued fi triangu i ac B pars E c ne a il: in ub-
jeâo piano, reliqua vero in aiio, utrarum ne moi-arum ii-
nearum ne El! quædam pars erit in fubje o piano, quæ-
dam veto in aiio. quod abfurdum eife ûoftcndimus. trian-n x; huila.

I gulum igitur sac in une cf: piano. in quo autem piano eii:
BCE rriangulum, in hoc eii: utraque ipfarum se En: in quo
autem utraque ipfarum se EB, in hoc A flint 8c AB CD. Ergo
reCtæ iineæ An on in nno (un: piano, 8c omne trianguinm
in uno piano confiitit. Œod crat demonitrandum.

PROP. IIi. THEOR.
8211140 plana fa invicem firent, communi: ipfin’um [22930

rafla linea erit.
Duo plana au ne fe invicem fecent, communis autem

ipforum feâio fit DE linea. Dico lineam DE reétamieii-e.
Si enim non ira fit, ducatùr a - B
à punâo 1) ad B in piano
quidem An reétaiinea pas;
in piano autem ne mon ii-
nea Du. crunt urique dua-
rnm reîtarum iinearum DER c
un ü cm termini &i (æ i ’
fpatium continebui’zr, (130d IN A
eii abfurdum 4. non igitur DEB on re&æ linea: flint. fié Mm w?
militer oiiendemus neque aiiam quampiam, quæ a punétowm’h
D ab n ducitur reétam eiie, præter ipfam DE communem
(cilice: planorum A3 ne (eciionem. Si igiturduo plana fe
invicem fècent, communis ipi’orum (cétio reéta linea erit.

[QI-0d oitendere oportebat. L P R O P.
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a 1;.primi.
O 4.. primi.

c a6.primi.

A 8 primî.

13. Bel.
ujus.

EUCLIDIS ELEMENTORUM

PROP. 1V. THEOR.
Si "En linea daabus refit? lineis f: invicem [zanzibar in

communi firman: mi rafla: 4ngulo: iufiflat, etiam datât

par ipfa piano ad rem: angulo: erit. r
Reéta linea quædam EF duabus métis lineis An c1) le

invicem feeantibus in E punéto, ab ipfo a ad reâos angu-
los infifiat. Dico EF etiam piano per AB CD duao ad re-
ctos angulos eue. Sumantur reôtæ lineæ EA sa CE DE
inter fe æ uales: perque I r.
ducatur re a linea GEH ut-
cunque: 8c jungantur An en;
deinde à quovis punéto l? du-
cantur FA FG FD FC PH
F3. 8c quoniam duæ méta:
iineæ AE ED duabus métis
lineis ce en æ uales funt, 8:
angulos aæqua es AED CE8 continent, eritb AD bafis bali
ic n æqualis, 8c trianguium AED trianguio ct! æquale.
ergo 8c angulus DAE: æqualis ei’c angulo Bac. efl: autem
8c angulus AEG a æquaiis angulo BEH. duo ilgitur triangula
funt Ace BER, duos angulos duobus angu 18 æquales ha-
bentia, alterum aiteri, 8: unum iatus As uni lateri sa æ-
quale quod ei’c ad æquaies angulos. quare 8c reliqua latera
reliquis iateribus æquaiia habebunt r. ergo cl: quidem cit
æqualis En; Ac vero ipfi EH. qued cum A5 fit æqualis
sa, communis autem, 8c ad reétos angulos En; erit i bafis
AF bafi En æqualis; eadem quoque ratione 8c CF æquaiis
erit FD. præterea quoniam AD cit æqualis en, 8: AF ipfi
F8, erunt duæ FA A1) duabus FB 3c æquaies, airera ai-
teri; 8c oi’tenfa cit bafis DF æqualis baii ne. angulus digi-
tur FAD an uio me cit æqualis. rurfus oitenfa eii: Ac æ-

ualis un, ed 8c A? ipfi en efi: æqualis. iduæ igitur FA- ne
uabus sa la æquaies funt, 8c angulus tu; æquaiis cit

angulo un; ut demonfiratum fuit, bafis igitur or bafi la
cit 5 æqualis. rurfus quoniam sa ofienfa eii: æquaiis En,
communis autem en; emnt duæ sa El? æquales daabus
un EF; 8: bafis Hi? efl: æquaiis bafi FG. angulusligitur
pour angulo HEF eii: æqualis, 8c idcirco reétus cit uter ne
angulorum GEF un. ergo ne ad ou utcunque pet a u-
«Stam motos efl-icit angulos: fimiiiter oitendemus n; etiam
ad omnes reôtas lineas, quæ i fam contingunt, a: in Tub-
jeâo func lano, reâzos angu os eflicere. reâa autem ad
planum re a CR rquando ad omnes métas lineas ipfam con-

tingentcs,
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LIBRE XI.
tingentes, 8: eodem cxifientes piano reétos efiicît angu-
los. uare P8 fubjeôto piano ad re&os un los infii’tit. at
fubje m planum cit quod par A3 en te as lineas duci-
tur. ergo FE ad radios angulos erit duéto par AB’ en
piano. Si igitur reâa linea duabus mais lineis fe invicem
fecantibus in communi feaione ad reéiros angulos infiiiat,
etiam duéto per ipfas piano ad reâos angulos erit. QEpd
demoniizrare oportebat.

PROP. V. THEOR.
Si "84 linea tribus "EH: lineis tagmibm, in com-

muni fiaient, ad "(tu agate: iafijhr, un i114 "à:

linea in ana plana "un. AReéta linea quædam An tribus reé’tis lineis se BD un, in
contaâu B, ad reâos angulos infifitat. Dico BC BD 3E in
une piano cire. Non enim, fed fi fieri otei’c, fint un BE qui.
dem in fubjeôto piano; ne vero in fu iimi, ô: planum pei-
AB 3c producatur. com- A
munem utique feétionem in
fubjeéto piano faciet a re-
fitam lineam; faciat DE. in ’
uno igitur (un: piano per
An ne duao, tres reéiæ li- A
neæAB ne un &quoniain B D’
A]; . utriàue ipfarum B D
a: ad r: os angulos. infii’tit, 8c duâo par ipfas DE DE

.163

4 3. bains:

piano 5 ad reâos angulos erit. planum autem pei- on sa eii: ’ 4. hujur;
ubjeâtum ianum. erg) An ad iubjeâum planum mâta cit.

quare ô: a c omnes re as lineas ipfam contingentes, quæ c 3. nef.
in eodem iano funt, reétos fadet angubs; fed ipfam tan- hujun.
gît a? in ubjeéto ex1fiens piano. ergo angulus au reflua
en. ponitur autem 8c ABC angulus reétus. æ ualis igitur
efi: au lus ABF anguio ABC, ô! in eodem unt piano;
qued cri non poteiiz. mâta igitur linea. ne non cit in rub-
hmi; quam tres redise iineæ ne BD DE. in une funt piano.
Si igitur reéta linea tribus métis lineis fefe tangentibus, in

’ communi ie&ione,ad métas angulos infifiat,tres iilæ reCtæ
lineæ in uno plano emnt. Quod demonfirarc oportebat.

-PROP. Vi. THEOR.
Si du "au linea eidem plana 4d 1:30: angulorfuerint,
.. i114: inter fifi pardieu enim. ,

Duæ enim reéiæ linea: AB en fubjeéto- iano fini: ad
naos aligniez. Dico A8 ipfi en pâmiieiam e è. Occnglairrirï

a
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enim fubjeélo piano in punétis a D, jungaturque BD reâa
linea, cui ad recîtos angulos in fubjeeto piano ducatur DE,
8: pofita DE ipli A3 æquali, jungantur sa AE AD. Q1;-
niam igitur An refita cit ad fubjeétum A c
planum, 8c ad omnes reâas lineas me a
ipfam contingunt, 8: in fubjeâo tint N

autan". piano, reétos angulos aeificret. contin-
’ ’ gît autem A8 utraque ipfarum BD sa

exii’tens in fubjeéto piano. erâo urer-
que anguiorum AED au: re us cit.
eadem ratione reétus etiam eii uterque B ,
ipiorum cm; CDE. 8c quoniam As æ-
quaiis cit ipfi DE, communis autem BD.
erunt duæ An BD duabus en on æ-

, .quales, 8c reaos angulos continent;
* 4e P’lmi’bafis igitur An bafi .1; a efl: 5 æqualis. E

rurfus quoniam An ei’c æqualis DE, 8c An ipfi un, duæ
, I AB BE duabus ED DA æquales flint, 8c bafis ipfarum A]:

i aii’"""-communis; cr o anïiius ADB angulo EDA efl: r æqua-
lis. fed un re us e . reétus igitur 8: EDA; ë: idcirco
En ad DA cit erpendicularis. (en 8c perpendicularis efl: ad
utramque ip arum un ne. quare a!) tribus reétis lineis au

, DA ne in contadin ad re&o,s infif’cit angulos. tres igitur
d L h"ii’i-reétæ iineæ BDDA ne in une funt d piano. in quo autem

, funt BD DA, in eo cit An, omne enim rriangulum in une
* 1’ m’im- c cit piano. ergo An un ne in une piano fint neceffe et]: - at-

,que ei’c uter ue an uiorum Ann une reaus. arallela igi-
turfeii: A8 ip i en. égare fi duæ redise iineæ ei cm piano ad
reétos angulos fnerint, iiiæ inter fe paralieiæ erunt. Q.E.D.

iPROP. Vil. THEOR.
’ Si du rem linea pardieu fint, fumantur autem in urn-

que ipfnrum qualifier punch; qui: rima panât: conjungit
, "tu in eodem erit plana, in que (9’ pannais.

Sint duæ reâæ lineas aralieiæ An c1), 8c in utraque ipfa-

rum fumantur quæii et A E Bpunâta EF. Dico reüam ii- ï îneam quæ puné’ta a F con-

jungit, in eodem piano elfe, ain quo funt araileiæ. Non I
enim, fed 1 fieri poteflt, fit .
in fubiimî, ut ses, 8c per ’c F , D
En F, planum ducatur quod

a g. huitain fubjeüo piano. feôtionem fadet areCtam lineam; fada:

ut

f a8.ptimi.
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’ut 33. er o duæ reétæ iineæ ses a? fpatium contine- i
bunt, quo fieri’non b poteft. non igitur quæ a punéto a adi: 3°: me.
F ducitur méta linea in fubiimi efi: piano, quare erit in eo 1mn"
quod par AH c1) paralleias traniit. Si igitur duæ redise ii-
neæ par’alleiæ fint, 8re. Qu’od oportebat demoni’crare.

PROP.VIIi. THEOR.
Si du fait linea pardieu fait, airera autem ipfarnm p14-

no alitai fit 4d rafla: angulos, à reliqua eidem plana ad

"au angulo: erit. I "Sint duæ reâæ lineæ araiieiæ A3 on, 8: airerai farumVu’dofigunn
A8 fubjeéto piano fit a reâos angulos. Dico 8c re iquam Pnr- Jim-
CD eidem piano ad reétos angulos cire. Occurrant enim A3
CD fubjeâo piano in punétis 3 D, 8: 3Djungatur. ergo A3
on 3D in une funt a piano. ducatur ipfi BD ad reétos angu-A 7. huit!!-
ios in fubjeéto piano DE: 8c ponatur DE ipfi A3 æqualis:
junganturque sa As AD. 8c quoniam A3 perpendicularis
ei’t ad fubjeéi’um planum, 8c ad omnes refilas lineas quæ
ipfam contingunt funtque in fubjeâo piano, perpendicu-

2 laris b erit. ,reéizus i itur eii: urerque angulorum A3D A 33.5 a. De!"-
quod cum in parai eias reétas lineas A3 on reâa incidithuluh
3D, erunt anguli AED on); duobus reâis cæquaies. recrus. a9.primi.
autem et]: Ann. ergo 8c CDE cit reCius, ac propterea ÇD
perpendicularis ei’c ad 3D. 8c quoniam A3 oit æquaiis DE,
communis autem 3D, duæ A3 BD duabus ED D3 æquaies
flint; 8: angulus A30 en: æquaiis angulo non, reâus enim
urerque cit, bafis igitur AD bafi RE e11 d æqualis. ruri’usd 4-.Piîmî-
quoniam A3 æquaiis ei’c DE, 8C 33 ipii au; erunt duæ
A3 sa duabus ED DA æquales airera alteri; 8c baiis ca-
rum communis A a. quare anguius A 3 E cit 0 œqualis angulo: 8. primî.
EDA. reétus autem efl: A sa. ergo 8c EDA cit recrus, 8c ED
ad DA perpendicularis. fed 8c perpendicularis ei’t ad BD. .
ergo 3D etiam ad planum per 3D DA erpendicularisf erit,f 4» huâm-
8c ad omnes métas lineas uæ in eo cm exii’tentes piano
ipfam contingunt, redîtes: aciet angulos. at in piano perâ ,3- D5.
3D DA efi: Dc, quoniam in piano pet BD D A funt h A ahuf’huîu,
3D: in quo autem funt A3 au in eodemi ei’c ipfa ne. quare ,- 7, huit".
BD i fi on ei’t ad reôtos angulos: ideoque c D ad reétos ’
an os eii: ipli DE; fed 8c etiam ipfi DB. ergo CD duabus
re is lineis DE D3 fe mutuo feeantibus in communi feétio-
ne D ad reâos angulos infif’tit; ac propterea piano par DE
D3 eiizf ad reétos au uios. planum autem pei- DE Da eii:
fubjeétum lanum. rgo en fubjeéto piano ad reetos angu-’

los erit. uod demoniirare oportebat. .4 . .

» L 3 P R O P.
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PROP. 1x. THEOR.

a; eidem "tu linea fun: parallelis, mm exijlente: in en.
en: in que ipfi plana, etiam inter fi paulien errant.

Sit utraque ipfarum A3 en paraiieia ipfi se, non exiflzen-
tes in eodem, in quo ipfa iano. Dico An ipli on parallelarn
cire. Sumatur in se qu vis punâum a, a quo ipli 33, in
piano quidem per ne A3 A H Btranfeunte, ad reaos angu.
los ducatur on 5 in piano au-

tem tranfeunti pet se en , G Prurfus ducatur ipfi E F a p
reâos angulos 6K. 8K que.
niam EF ad utramque ipfa- --...
rum ou OK eii: perpendi- r: K D

a a. hujur.cuiaris, erit EF etiam ad naos: angulos piano per on on
tranfeunte; at ne eii: EF ipli A3 paraiieia. ergo 8c A3 pia-

6 8. hujus- no per HGK ad reétos angulos b cit. eadem ratione 8c cr)
piano per HGK efi ad rectos angulos. utraque igitur ipfa...
rum A2 CD iano per HGK ad re&os angulos erit. Si au.

. D tem duæ re æ linea: eidem!piano ad reétos angulos fue-
F fi 1min!- rint, paraiielæ cemnt inter e. Ergo 43 ipli cD cit pa-

ralieia. Q19d demoni’trare oportebat.

PROP. X. THEOR.
Si du rafla linea fifi contingentes, zinnia: n’ai: lineis

fifi contingentibu: fin: pardieu, mm autem in eodem
p plana; æquale; angulo: continelzunt.

Duæ reâæ lineas fefe contingentes A3 3c, duabus métis
lineis D E 33 fefe contingentibus fint
araiielæ, non autem in eodem piano. B

Dico angulum ABC angulo D 33 æqua-
lem cire. Aiiümantur enim 3A 3c En A
ne inter fe æquales; 8c jungantur AD

I . CF 33 Ac DF. quoniam igitur 3A ipfi
psi-immun a: ualis cit 8: arallela, erit 8c I An

æqua is 8c paraile a ipfi 35. eadem ra,
ticne 8c ce ipfi sa œquaiis 8c paraiieia
erit. utraque i itur ipfarum A D Cl?
ipfi sa æqualis e 8c paralleia. quæ au-
tem eidem reétæ iineæ (un: paraiieiæ, D
non exiitentes in eodem piano, 8: in: .
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1.135112 XI. 167ter (e paralielæierunt. ergo AD paraiiela cit ipii ce 8:5 ’- hnjur.
æqualis. atque ipfas conjungunt Ac ne; 8: Ac igitur ipfi . .
DE æquaiis cit 8: r paraiiela. 8: quoniam duæ te tæ iineæc stemm-
A3 3c duabus DE ne æquaies funt, 8c baïis Ac cit æquaiis . .
bafi DE t erit!i an lus ABC angulo DEF æqualis. Si igitur’i 3 4mn"-
duæ retire iineæ efe contingentes, duabus reCtis lineis feie
contingentibus fint paralieiæ, non autem in eodem piano;
æquales angulos continebunt. Qupd oportebat damon-
iirare.

PROP. Xi. PROBL.
A data pantin in fablimi, ad fubjetium planum, perpendi-

cularem "54m lineam ducere. a
Sir datum quidem punôtum in fublimi A, datum autem

fubjeétum planum 3H. Oportet à punâo A ad fubjeétum
planum pet endicuiarem reétam lineam ducere. In fuhje-
&o iano ucatur quædam reâa linea utcunque 3c, 8c à
un o A ad 3c pet endicu-

laris agatur 4 A D. iquidem
i ’tur An perpendicularis

t etiam ad [abjeâum pla-
num; faâum jam erit, quod
proponebatur: fin minus;
ducatur a pun&o D ipfi 3c,
in fubjeéto piano, ad reéios
a angulos DE: 8: à punCto A ad DE perpendicularis ldu-L n.primi.
catur AF. denique pet F ducatur ou ipfi 3c r paralleia. c 3Lprimi.
Oppniam 3c utri ne ipfarum DA DE eii: ad reâos angulos, n
erit d 8: 3c ad te os angulos piano pet D A DE tranieunti.d 4- hui"!-
quin ipfi 3c paraiieia cit en, fi autem fint duæ redise iineæ
paraiieiæ, quarum una piano aiicui fit ad rectos angulos;
8: reliqua a eidem piano ad teûos an ulos erit. quare 8U 3- huilas.
6H piano pet ED DA tranfeunti ad re os angulos cit: ac
propterea ad omnes métas lineas, quæ in eodem piano ex-
ifientes i (am contingunt eitf perpendicularis. contingitf 3 Def.
autemi am AF exiitens in piano pet En DA. ergo culmini-
perpen icuiaris ei’t ad AF. 8: 0b id AF cit etpendicularis
ad ou: en autem AF ad DE pet endicu aris. ergo A3
perpendicularis cit ad utramque ip arum HG DE. fi autem
méta linea duabus reâis lineis fefe contingentibus, in com-
muni feüione, ad reftos angulos infiitat, etiam piano pet
ipfas duéto ad redites an los derir. quare AF piano pet
En sa duâo cit ad te os angulos. planum autem pet
ED on cit fubjeé’tum planum. ergo AF ad (ubieôtum pia-
num cit perpendicularis. A dato iÎitur punéio ublimi A, a?

4 u ’

a r Lprimi.
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A r l. hujul.
à ;i.priimi

c î. hujur.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
fubjeétum planum, erpendicuiaris refila linea duéla cit As:
Qupd facere oporte at.

PROP. XII. PROBL.
Data plana, à pantin quad in ipfi datum (Il, 4d "au: 4n-

gulo: retiam lineam ronflituere.
Sit datum quidem planum fubjeâum, punétum autem

quod in ipfo fit A. O ortet a n P.
punéto A fubieôto pane ad
reàos angulos mâtant lineam
confiituere. intelligatur ali-
quod unüum fubhme 3, à
quo a fubjeàuàn plianum a-

atur 4 et en icu ans 3c - A
Ë: pet E igfi 3c: paraiielaz A c
ducatur AD. quoniam igitur duce recta: iineæ parallelæ flint
AD ce, una autem ipfarum 3c fubjeâo piano efi: ad teâos
angulos; 8: reliquat AD fubjeôto piano ad mélos angulos
erit. Dato igitur piano a punéto qued ini f0 eii: datum, ad
reétos angulos reéta linea coniiituta e . QlLod facete
oportebat.

PROP. XIII. THEOR.
Data plum), à puma quad in ipfi dl, du refis linea 4d

refît): angulo: non ronflituentur ex uidem parte.

Si enim fieri potei’t, dato piano, a punCto quod in ipfo cit
A, duæ reétæ lineæ A a Ac ad rectos angulos conflituantur

ex eadem parte: 8: ducatur Cianum pet 3 A A c, quod
aciet feétionem pet A in

a a gujufubjeôto piano treâam line-

b 3. Def.
bigue.

z 9. axiom.
primi.

am. faciat DAE. ergo reéiæ
iineæ A3 Ac DAE in uno
flint piano. 8: quoniam CA
fubjecio piano ad reéios an- D A Eguios cit, 8: ad b omnes métas lineas, quæ in fubjeâo piano
exifientes ipfam contingunt, radios faciet angulos. contin-
git autem ipfam DAE, quæ ei’t in fubjeûo iano. anguiusi-
gitur ou; recrus cit. eadem ratione 8: te us eii: BAS. ergo
angulus CAE ipfi BAS. cit æqualis. 8: in uno funt piano,
quod fieri non c potefi. Non igitur dato piano, à punéto,
qued in ipfo cit, duæ reétæ iineæ ad reâos angulos confii-
tuentur ex eadem parte. Qupd oportebat demongrârg P
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PROP. XIV. THEOR.

dt! que plana, «de»: "(in linea a]! perpendicularir, ce

parallelis faut. iReéta quædam linea A3 ad utrumpue ipforum planorum

IIKG
cn El? fit erpendicularis. Dicoeap a-
na araiie a elle. Si enim non ira fit,pro-
du a convenient inter fez conveniant,
&commu nem feâionem faciant reétam
lineam ou; 8: in ipfa ou fumpto quo-
vrs punào 1:, jungatur A: 31:. Opp-
niam igitur A3 perpendicularis eii: ad
EF planum; erit 8: perpendicularis ad
ipfam 31: 4 rectam lineam in piano EF
produélo exiitentem. quare angulus
ABK retins cit. eadem ratione 8: 3A1:
cit motus: ideoque trianguli Ann: duo
anguli A 3K BAK duobus mais funt
æquaies, quod fieri non û poteit. non igitur plana on EP517,primî.
produâta inter [e convenient. quare CD EF paralleia fint
necefië en. Ad quæ igitur plana, eadem reéta linea en:
perpendicularis, ea parallela funt. Oppd demonf’trare o-
portebat.

PROP. XV. THEOR.
Si du: refis linea fifi tangente: daabus «au lineis fifi

rangentibu: fin! pardieu, non autem in eodem piano;
à que pet ipfiu’ nitrifiant plana parallelu erunt.

pua: reôtæ linea: fefe tangentes A3 3c, duabus métis ii-
neis iefe tanËentibus DE EF- paralleias fint, 8: non in eo-
dem piano. ico plana quæ pet A3 3c, DE se tranfeunt,
fi producantur, inter fe non B
convenire. Ducatur à un-
Cto 3 ad planum, qu pet a
DE Il? tranfit erpendicu-
laris BG,.quæ’p ano in pun- A C

* &o c occurrat 8: pet G H N1:ducatur ipfi quidem En pa-

rallela ou; ipfi vero Il? D Fparalleia 6K. itaque quoniam 30 perpendicularis eii ad
planum pet DE En, 8: ad omnes métas lineas quæ ipfam
contingunt, 8: in eodem funt piano, reétos facieraanouios. a a. Def.
contingit autem ipfam utraque carum ou cit, quæ un; in hui".

eo em
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wy

in Evcnnu lunure-rouan
eodem plana. [câus igitur eft urerque angulorum son
un. 6c quoniam sa paulien cit ipfi ou, anguli au

6 arrimas); duobus mais (un: b zquales. reclus autem’eft son.
er o a: ou reâus erit, ideoque on ad u efi perpendi-

aris. eadem ratione a: on cit perpendicularis ad ne.
cum igitur méta linea le duabus redis lineis un ne (e
invicem (ecantibus ad reâos angulos infiftat; erit no etiam

c a. hMJd planum pet HA ac duâum c perpendicularis. atque efi:
ad planum pet DE IF perpendiCularis. ergo ne perpendi-
cularis cil ad urrumque planorum uæ pet A! 3c, on a!
tranfeunt. Ad quæ vero plana en cm reâa linea en: pet-

tu Mfl.pendicularis, ea arallela l fiant. parallelum igitur cil ph.
num per A8 ne: ano per on un (hilare fi duæ re&æ lineæ
[de tangentes uabus œâis lineis (de tangentibus fiat pa-
rallclæ non autem in eodem plano 8c quæ pet ipfas tran-
fcunt pÏana parallcla erunt. Œod demonflzrare oportebat.

PROP. XVI. THEOR.
Si duo plana parallela ab dlîquo plana fientai, comme:

ipfmm femme: pardieu "un.

Duo plana parallela A! CD a plane aliquo a r0 H fe-
centur; communes autem ipforum fcâiones fiat EF on.
Dico au ipfi on parallelam efl’e. Si enim non eft parallela
produits: a? on mter fa convenient, vel ad partes F H, ve
ad partes ac. producantur prius ut ad.
partes r H, 8: conveniant in x. quoniam
xgxtug au dt in plano au, 8c omnia
flua: m un: fumuntur punas. in co-

em plane erunt: unum autem punâo-
mm quæ faut in 29x, en ipfum K
punétum. cr o x efi in plane au. ca-
dcm ratione à K efi in c1) plano. ergo
plana au en produâa inter fe conve-
ment. non convcmunt autem, cum pa- C
rallela ponantur. non igitur a? on A
méta: lmcæ roduâæ convenient ad En G
partes F H. militer demonftrabimus
neque ad partes a c convenire, fi producantur. quæ autem
neutre ex parte conveniunt parallelæ funt. ergo a? ipfi
ou efl: parallela. Si igitur duo plana arallela ab aliquo
plano fecentur, communes ipforum feéîiones parallelæ e-
runt. (Epd demonfirare oportebat.

K

H

x

PROP.
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PROP. XVII. THEOR.
Si du relia linea à parallelis [nanar punis, in "[ch

proportion: fembunrur. i
Duæ reàæ iineæ A]! en a patageiis pianis en KL MN

fecentur in punâis A,E, B,C,F D. ico ut au méta linea ad
ipfam En, ira cire CF ad FD. jungantur
enim ne un AD: 8c occurrat A!) pia-
no KL inpunâox: 8: Ex au? jun an-r
tur. QiLoniam igitur duo plana par icia
IL M N à piano E3 Dx fecanrur, com-
munes ipforum feâtiones Ex BD paral-
ieiæ 4 funt. eadem ratione quoniam duo
Plana paralleia c H K L à piano A x1: c
lecanrur communes ipforum feétiones
AC Px film paraiielæ. 8c quoniam uni
laterum trianguli aux), videlicct ipfi
en paraiieia duéta ei’c Ex, ut an ad E3
ira b erit A x ad x0. rurfus quoniam uni
iarerum trianguli ADC, nempe ipfi ac parallela duéta efi:
xF, erit ut A): ad x06, ira CF ad FI). ofienfum autem
ei’c ut a: ad x1), ira cire AE ad En. ut igitur ne ad
EB, ira en: c CF ad ID. uare fiduæ reétæ linea: a parai-c n.quîmi.
Ieiis fecenrur ianis, in ea dem proportiones i’ecabuntur,
Quod demonfgare oportebat.

PROP. XVIII. THEOR.
8173614 linea plana alitai fit ad "En angulos, (7’ omnia

que par ipfam tranfeumplanz eidem plana ad reflex an-
gulo: tram.
Reéta linea quædam AB fubjecîto piano fit ad reàos au,

ulos. Dico a: omnia plana quæ pet ipfam A8 tranfeunr,
ubjeéto piano ad redzos an- D G A h

gulos effe. Producarur enim
par au planum DE firque
plani DE? a: fubjeèi piani ’
communis fe&io c E : 6c i
fumarur in ce quodvis pun-
étum F; a quo ipfi czad I
refiles anguios,in on piano, 4.. . B Educatur 1re. quoniam igitur An ad fubjeétum planum efi:
perpendicularis ° 8: ad omnes reviras lineas, quæ ipfam con-
zinguons: in eodem (un: piano perpendicularisnerit. qtiare tujî-smn

etiam ’

a 16.11ujut.

I: a. inti.
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etiam ad ca et]: perpendicularis. anguiusi itur un: recrus

burinâ- ei’c: fed 8c on; cit reclus. ergo an par eia 5 efi: ipfi F6.

cit autem au fubieéto pla- D G- A h
no ad reétos angu os 8c F6
igitur eidem piano adreétos

e 8. hijus.anguios c erit. ar ianum
ad planum reclume ,quan- r
do communi ianorum fe-
âioni ad re os angulos Iduâæ reaæ iineæ in uno c 1:- 12, 1.-.d a. par. planorum, reiiquo iano ad reétos angulos il funt: commu-

lmJ"’- vi veto planorum eâioni ca in une piano DE ad reétos an-
gulos du&a FG, ofienfa efi: fubjeâo iano ad refîtes eflë
angulos. ergo planum DE reâum eii: a fubjeétum planum.
fimiiirer demoni’rrabunrur 6c omnia uæ per A8 rranfeunr
plana fubjeôto iano reéla efl’e. Si igitur reâa linea piano
alicui fit ad re os angulos, 8: omnia quæ pet ipfam tran-
feunt plana eidem piano ad reétos angulos erunt. Œod
oportebat demonf’rrare.

PROP. xxx. THEOR.
Si due plana [a invicem femmia plana alitai fin: ad rafla:

angulos; (3’ communi; ipfirum fafiio eidem piano ad
"(in angulo: erit.
Duo plana fe invicem fecançiaan ne fubjeâo piano

fini: ad retires angulos: communis autem ipforum feôtio fit
i un. Dico au fubjeéto piano ad rectos angulos cire. Non

enim, fed fi fieri potei’c; non fit BD ad
reâos angulos fubjeéto piano; 8: à B
punéto D ducatur in piano quidem an,
reâæ iineæ AD ad reétos angulos ipfa
DE: in piano autem ac ducatur ipfi
CD ad redîtes angulos DF. Et quoniam
planum A8 ad fubjeétumpianum rectum
en, 8: communi ipforum feâioni AD
ad redites angulos in piano A B duéta efi:

a a. Def. DE, erit un; ad fubjeaum planum per- D
1min!- pendicuiaris. fimiiirer ofiendemus 8: DF

perpendicularem elfe ad fubjeâum ia- A C
num. uare ab eodem punâo D ub-
jeûo p ano duæ tache iineæ ad reâds angulos confiiruræ

5 13-bujus.funr ex eadem parte quod fieri non bporefl. non igitur
fubjeâo piano à punËto D ad rectos angulos confiiruenrur
alise reétæ iineæ, præter ipfam DB, communcm planorum

’ u ne



                                                                     

annn XI. .17;A a ne feâionem. quare on l’ubjeéto piano cf: perpendicu-
iaris. Er o fi duo plana le invicem fecantia iano alicui
finr ad re ds angulos; a: communis ipforum edtio eidem
plano ad reâos angulos erit. Œpd oportebat demonltrare.

PROP. XX. THEOR.
Si [élidas angulus tribu: angulis plana tontineatar, dan qui-

Iibet reliqua majores faut, quomodacunque fampti.

Soiidus angulus ad A tribus angulis pianis me CAB me
continearur. Dico anguiorum sac ou) DAB duos quoi-
liber reiiquo majores elfe, quomodocunque fumpros. Si

enim BAC CAB nanan- A" . .guii inter le æquaies linr,
erfpicuum eli duos quoni-

Eet relique majores elfe, .
quomodocun ne fumpros.

lin minus, lt major sa c. xa: ad reétam lineam LB, 8c 5 n a
ad punüum in ipfa A, con-
fiiruarur a an uio pas, in piano pet sa ac tranfeunre,4 tartinai;
æquaiis angu us un; ponaturque ipli au æquaiis as; 86
pet a duéta ne lecet reûas lineas A8 ac in punâis ne, a:
DE ne junganrur. itaque quoniam DA elle æquaiis AE, com-
munis autem au, duæ on a: æ uales lum duabus au au w
8c anËuius pas æglcmiis cit angu o BAE. balis igitur DE bali
DE e iæquaiis. quoniam duæ DE DC ipfa ne majores5 44511114
fun: c, quarum on æquaiis ofienfa eli: ipli sa; erit re iquauo.primi.
ne quam reliqua ac ma’or. qued cum DA lir æquaiis ne, ’
communis autem ac 8c alis ne major bali ac; erit ian-day.primi.
gulus me angulo BAC major. fed ex confirué’tione elt un
anFuius æquaiis ipli sa a. quare DAB BAC anguli an-
gu o ne ma’ores lum. limiiirer demonlirabimus, 8c 1 duo
uiinbet aiii umantur, cos reliquo elfe majores. Si igitur
oiidus angulus tribus angulis pianis continearur; duo qui-

liber reliqua majores lum, quomodacunque fumpri. Quod
demonltrare oportebat.

PROP. XXI. THEOR.
Omnis [élidas angulus, minoriba: quam quatuor rallia 4a-

gali: plaai: tontinant. -
Sir foiidus angulus ad a, pianis angulis au: car) ou:

con-
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contenrus. Dico anguios BAC CAB ou; quatuor mais
elfe minores. Sumantur enim in unaquaque iplarum An Ac
An quævis punéta a c D, a: ac ce Dnjungantur. Œoo
niam igitur foiidus angulus ad A
B, tribus angulis pianis con-
tinetur en Ann 08D, duo

l la MW quiliber relique majoresti’unt:
anguli igitur CBA Ann, an-
guio CBD funr majores. ea-
dem ratione, 8: anguli ui-
dem nCA ACD macres unr B cangulo aco; anguli vere an ADB majores angulo cos.
quare (ex anguli CIA un au ACD un Ann tribus
angulis car: aco ces lum majores. (et! rres anguli en!)

a 3:.primLBDC DCB funrb æquaies duobus reflis. (ex i itur anguli
CBA Ann BCA ACD CDA ADB duobus re is majores
faut. qued cum finguiorum trianâilorum ABC ACD ADB
tres anguli lint æquaies duobus re is, erunt trium rriangu-
lorum novem anguli CBA ACB BAC ACD nAc cDA
ADB nea BAD æquales fez mais. quorum l’ex anguli
A ne BCA ACD CDA ADB DBA duobus mais funt ma-
jores. reliqui i ’rur BAC c An DAB tres anguli, qui feiidum
continent angu nm, quatuor reâis minores erunr. (bars
omnis foiidus angulus, minoribus quam quatuor reôtis an-
guiis pianis continetur. (Lupd oportebat demenfirare.

PROP. XXII. THEOR.
Si fini ires anguli plani, quorum duo reliqua finrmajortr,

quomodotanqat fampti, tontinant autem ipli: «au li-
ma qui"; fieri ponfl, a: ex ii: que raflas agadas
tonjangaat, rriangulum conflitaarar.

Sint dati tres anguli piani ABC par aux, quorum duo
relique lint majores, quomodacunque lbmpri: eontineant
autemipfos æquales reétæ iineæ An ne, DE sa, en tu, 8c
ac DE ex junganrur. Dico fieri polie ut en æquaiibus ipfie
AC DF me rriangulum confliruatur: hoc el’t duas reliqua
majores elle quomodocunque fumpras. Si igitur anguli

a a primi- ad a a a finr munies; :8: AC DF en æqualesœrunt, à:
duæ reliqua majores. lin minus, fin: inæquaies anguli ad
a a a, 8c major lit anËuius ad a utrovis ipforum qui fun:

a guarani. ad E H. major igitur e 8c 5 reâa linea A c utravis ipfarum
DF GK. 8c manifeltum cit ipfam AC nua cum airerai fa-
tum DF ex, reliqua elfe majorem. Dico-8c m:- GK ip a AC

majores



                                                                     

majores elle. confiiruarur r ad reétam lineam An, 8c ad pan-r 8-th
étum in ca a, angulo en x æquaiis angulus ABL, 8: uni

B . .L A ü
ipfarum A8 ne, DE air, CH me ponatur æqualis 8L, 8c
A L ct. jungantur. Qu-pniam igitur duæ An DL daabus en
Hic æquaies funt, airera aiteri, 8c angulos æquales conti-
nent; erit bafis AL bali ex æqualis. ô: quoniam anguli
ad a ri, anîgulo ABC majores funt, quorum angulus GHK cil:
æquaiis i 1 AIL; erit reliquus Il! ad a, angulo Lac ma-
jor. que cum dua: LB ne dua us DE a? æquaies (ont,
airera aireri; 8c angulus par angulo LBC major; bafis DE
bafi, LC major!l erit. olienfa elt autem ex æquaiis ALJzçprîni;
ergo DE ex ipfis AL LC funt majores; l’ed AL LC ma- . .
jores tfunt ipfa Ac. muiro igitur DE ex, ipl’a AC ma’oresn0-PmIJ
erunt. Quare reétarumlinearum Ac DE ex duæ rei na , H
majores lum, quomodocunque fumpræ; ac prOptereaI erif "-P’m
potefi: ut ex æqualibus ipfis ac DE ex rriangulum confii-
tuatur. Qod oportebat demonl’rrare.

PRO P. XXliI. PR OBL.
Ex tribu: angulis planât, qaoram du reliqua fait: majorer,

quomodacunque fitmpti, [alidam angulum confiture. o-
pomt une»: m: angulos quatuor wifi: :11? minores.

Sint dari rres anguli piani ABC par aux, quorum due
relique linr majores, quomodacunque fumpri, lintque tres

’ I

a c I) F G Kanguli quatuor mais minores. Oporret ex æquaiibus ipfis
ne par aux foiidum angulum confiiruere. abl’cindanrur
æqualeon ne, on as, en un; 8: Ac DE ex junganâur:

en
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fieri igitur poteli ut ex æquaiibus ipfis Ac DE et; confii-

a n.huiug.tuaturstriangulum. Itaque 5 conitituatur LMN, ita ut Ac
5 2zanni-quidem fit æquaiis LM, DF vero ipfi MN: 8c prærerea ex
.- ;.qumi.ipfi LN, 8c circa LMN rriangulum circulas L un v defcrio

barur: fumaturque ipfius centrum x, qued vei erit in-
tra rriangulum LMN, vei in une ejus latere, vei extra.
fit primo inrra: 8: L x sur aux junganrur. Dico A!
majorem elfe ipfa Lx. R RSi enim non ira lit, vei
A a erit æqualis L x,
vei ca miner. fit pri-
mo œquaiis. quoni- L
am igitur A8 cit a:-
quaiis L x, arque en
A]; ipfi ac æqualis;
en: 1.x æquaiis ne,
cit autem Lx æquaiis H.
XM. duæ igitur A8 ac duabus 1.x KM æquaies (ont, ai-
rera aiteri; 8: Ac-bafis bali LM æquaiis onitur. quare

a 8. primird angulus ABC angulo LxM efi: æqualis: ea cm ratione 8c
angulus quidem DEF en: æqualis angulo MXN, angulus
vero aux angulo NXL. tres igitur anguli ABC DEF aux.
tribus LXM MXN mu. æquaies (ont. l’ed tres LXM MXN

’ 1.-°.°Mf-NXL quatuor mais funr r æquaies. ergo a: tres ne par
1mm” aux æquaies erunt uaruor métis. atqui ponunrur quatuor

reâis minores, qu clic abfurdum. non igitur An ipli Lx
cit æqualis. Dico Ipræterea neque An minorem elle ipfa Lx.
fi enim fieri pote , fit miner a: ponatur ipli quidem AB
æqualis x0, ipfi veto ac æquaiis xr, 8c or jungarur. quo-
niam igitur A3 eli: æqualis ne, 8c x0 ipfi x? æquaiis erit.
ergo 8c reliqua 0L reiiquæ FM eli: æqualis; ac propterea

f a» fem- LM paraiielaf eli: ipfi 0P; ô: LMx rriangulum triangule
x «Mü- o P x æquianguium. eltgigitur ut x1. ad LM, ira x0 ad

0P; 8c permutando ut XL ad x0, ira LM ad or. major
autem eli: Lx, quam x0. ergo 8c LM quam 0P eli: major.
[cd LM polira cit æqualis Ac. 8c Ac igitur quam 0P ma-

. 0 jor erit. itaque quoniam duæ retira: lineæ An ac duabus
bit-Prlmhox xr æquaies funt, 8L bafis Ac major bafi 0P; erirb an-

gulus ABC angulo oxr major. fimiliter demonl’rrabimus
8c DEF angulum majorem elfe angulo MIN, a: angulum
GHK angulo un; tres igitur anguli Aac par aux tri-
bus LXM MXN un. flint majores. ar anguli ABC DEF
aux quatuor mais minores ponantur. muito igitur anguli
LXM sans un. minores erunt quatuor métis. fed ôta æ-
quales. qued cit abfurdum. non igitur A3 miner ell,quam

Lx.

î a.Cor.r;.
primi.
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LIBER XI. V 1771.x. olienfum autem el’c neque elfe æquaiem. ergo major fit
necelTe eli:. confiituatur ka punélo x circuli LMN piano adklhhuiü’t
refiles angulos x R. 8: exceliui que quadratum ex A3 fu-
perar quadratum ex Lx, ponatur æquale quadratum qued

t ex RX, 8c RL RM RN jungantur. quoniam igitur Rx
perpendicularis elt ad planum DMN circuli, 8c ad unam-
quamque ipfarum Lx Mx nx erit l perpendicularis. 8C! 3. Def.
quoniam Lx el’r æquaiis XM, communis autem 8c ad reétosPllJ".
angulos XR, erit balis LR æqualismbali KM. eadem ratione m 4.. primî.
6C un intrique ipfarum RL nm el’c æqualis. tres igitur
re&æiineæ RL RM RN inter (e æquales (unt. 8c quoniam
quadratum XR ponitur æquale excelTui, que quadratum ex
A8 fuperat quadratum ex Lx, erit quadratum ex An qua-
draris ex Lx ra æquale. quadraris autem ex Lx x3
æquale cit n quadratum ex RL; reétus enim angulus el’ru47.primî.
ont. ergo quadratum ex AB quadrao ex RL æquale erit;
ide’o ne AB ipfi RL cil æqualis. (cd ipfi quidem AB æqua-
iis e unaquæque iplarum se DE a? GH Hx: ipli vero
RL æquaiis utraque ipl’arum RM RN. unaquæque igitur
ipfarum An BC DE a? en tu: unicuique ipfarum RI. RM
au eli æqualis. qued cum duæ RL RM duabus An ne
æquales fint, 8: bafis LM ponatur æqualis bafi AC: erit.
o angulus LRM æqualis angulo ABC. eadem ratione 8c and 9-]!th
gulus quidem MRN an uie par, angulus autem LRN an-
gulo GHK cit æqualis. x tribus igitur angulis pianisiLRM
mm LRN, qui æquales (un! tribus datis ABC par aux
(olidus angulus confiirutus cit ad R.

Sed fit Centrum circuli in une iaterumtrianguli, vide-
iicerin MN qued fit x, 8c xL jungarur. Dico rurfus A:

majorem e e ipfa Lx. .Si enim non ira fit, Rvei A a ell Iæquaiis
Lx vei ipfa miner. fit

rime æqualis. duæ
igitur An ne, hoc
cil: DE sa duabus sax
xL, hoc cit ipfi Mn *
æquaies funt. (cd MN

ponitur æquaiis DE. . . .ergo DE EF ipfi DF (unt æquaies. qued fieri non? potelipzoœnmh
non igitur An efi: æqualis Lx. fimiiiter neque miner. muito
enim majus id, qued fieri non perdit, fequererur. ergo An
ipfa Lx major cit. 8c fimiiiter rexcelTui que quadratum ex
A13 fuperat quadratum ex Lx æfiiaie ponatur quadratum

i ex

T:

K-Il
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ex B1, a: ipla nx circuli piano ad reâos angulos con-
flituatur, fier problema.

Sed fit centrum circuli eXtra rriangulum LMN, qued fit x,
a: Lx M2 tu jungantur. Dico 8c c A8 ipfa Lx ma’erem
elfe. Si enim non ira fit, vei æqualis en, vei miner. t pri-
mo a: ualis. ergo duæ An ne duabus M x x L æquale:
(net, a tera alteri; 6c bafis Ac eli: æquaiis bali ML, angu-
lus igitur ABC aequalis cit angulo M! L. eadem ratione 8:
aux angulus 1-

B Il.pli LXN cit æ-
qualis, ac pre-
prerea totus M-
xn æqualis due- d
bus ABC aux. l

(cd de anguli L iA c D F G- KA 3c aux an-
gulo par majores (ont. 8: angulus igitur un âpre
DEF el’t major. at quo-
niam duæ DE a? du- R

Rabus sax xn æquaies
(unt, a: balis DF æ-
quaiis bali un, erit
MXN angulius an uio z N
par æqua 150. o en- x Afus autem elt major, Mqued cit ablurdum. Xnon igitur A3 cli- æ-
quaiis Lx: deince s veto oliendemus neque minorem elfe.
quart: major nece ario erit. ô: li rurfus circuli piano ad
reCtos angulos couliituamus xn, 8c ipfam æqualem po-
namus lateri quadrati ejus, quo quadratum ex An fuperar
quadratum ex Lx, problema conlhruetur. Dico vere neque
minorem elle An ipfa Lx. Si enim fieri porelr, lit miner;
ô: ipfi quidem An æqualis ponatur x0, ipli veto 3c æqua-
lis x3, 8c 0P jungatur. quoniam
igitur An ipfi 3c el’c æqualis, erit
0x æquaiis xr. ergo 8c reliquat 0L
reliquæ PM æqualis. paralieia igi-
rurqelt LM ipli r0, 8c rriangulum
LMX triangule ne æquianguium cit:
quarerur x1. ad LM,ira x0 ad or:
a: permutando ut Lx ad x0 ira LM
ad OP. major autem cit Lx quam
x0. ergo LM quam or elt major.
(cd LM el’c æqualis Ac. 8c AC igitur quam or major e-

rit

L
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rit. itaque quoniam duæ AB ne duabus 0x x3 (unt
æquaies airera aireri 5 8C balis Ac major clic bali OP; erit
fangulus ABC angulo oxr major. fimiiirer 8c fi x3. fu-fa;.primL
marur æqualis utrivis ipfarum x0 x3, 8c jungatur on,
oliendemus angulum aux angulo en majorem. conl’ti-
tuarur ad reétam lineam Lx, 8C punôizum in ipfa a angulo
quidem ABC æquaiis angulus Lxs, angulo autem o tu:
æquaiis LXT, 8c ponatur utraque xs XT ipli ex æ ualis:
junganturque os or sr. 8c quoniam duæ An ne uabus
ex x s æquaies (unt, 8c angulus ABC æquaiis angulo oxs
erit bafis AC, hoc el’c LM, bafi os æqualis. eadem ratione,
8C L N el’c æqualis ipli 0T. qued cum duæ ML LN duabus
os or fint æquales, 8c angulus MLN major angulo 50T;
eritt 8c balis MN bafi 5T major. (cd un cit æquaiis DE: 24.1»th
ergo 8C DF quam 5T major erit. quoniam igitur duæ DE
EF daabus sx xr æquaies (unt, 8: bafis DE major bali
31; erit angulus DEF angulo sxr majorf. æqualis autem
el’t angulus sxr angulis ABC aux; ergo par angulus
angulis A ac aux major cil: (ed 8c miner. Œpd fieri non
porelr. Quod demonlirare oportebat.

PROP. XXIV. THEOR.
Si filidam parallelis plaira tontineatar, oppofita ipfias pla-

na, (9’ tqaalia, à parallclogramma tram.

Solidum enim cocu parallelis pianis Ac GF ne c3
au AE contineatur. Dico oppofita ejus plana, ô! æqualia,
8: paraiielogramma elle. Œoniam enim duo plana arai-
ieia ne en, a piano Ac fecanrur, communes ipforum 8&10-
nes a paralieiæ flint: ergo A3 ipli cD eli: paraiieia. rurlusufimujnc.
quoniam duo plana parai ela
BF An (ecantur a piano Ac, A
communes ipforum fedtio- Gnes paralielæ à fiant : paralle-
la igitur el’t Anipli 3C. olien- c
(a autem eli 8c A3 arallela
en. ergo Ac paraile agram-
mum erit. limilirer demon- D r E
firabimus, 8c unumquodque ipferum ce ra en 3s A3

rparaiieio rammum elle. jungantur AH DF. 8: uoniam pa-
raiiela e An quidem ipfi ne; au vero ip 1 cr, erunt
An 3H (efe tangentes duabus Dc CF (efe tangenribus pa-

P

-raiielæ,- 8c non in eodem piano: quare æquales b anguios’m 1min
continebunt. angulus igitur ABH angulo DCF el’r æqualis.
Et quoniam duæ A3 au duabus ne cr æquales clunt, &°34’Piimî*

M a angulus



                                                                     

’18o EUCLIDIS ELEMENTORUM
a 4.primi.angulus ABG æquaiis mg

æqualis: 8c Ann triangu
ulo DCF, erit dbafis AH bali un
uni æquale triangule DCF. qued

e34.1’I’îmi-cumipfius quidem Ann trianguli duplum «ou: ne parailelo-

grammum: iplius vere DCF trianguli duplum arailelo-
rammum CE: erit ne paraiieio rammum æqua e paralle-

ogrammo ce. limilirer demon rabimus 8c Ac paralleia-
grammum paraileiogrammo et, 8: parallelogrammum AE
parallelogrammo Bi? æquale elfe. Si igitur foiidum paralle-
is pianis contineatur, oppefita ipfius plana, 8c æqualia, 8c

paraiieiogramma funt. Quod oportebat demonl’trare.

Cor. Ex jam demonl’tratis confiat, fi (eiidum parallelis
contineatur pianis, oppofitai fins plana, 8c æquaiia elfe, 8c
fimilia, quippe uæ 8c lingu os au ulos æquaies, 8c Circa

osæquales angu

P R0 P. XXV.
Si folidam paralleltpiptdam piano fttttar oppofitis plani:

parallelo, erit ar bali: ad bafim, ira filidam ad filidam.

atera proportiona ia habeant.

THEOR.

Solidum enim paraiieiepipedum ABCD piano x a (ecc-
tur oppefitis planis a A en paraiieio. Dico ut EFQA bafis

ba 1m sucs, ira elfe A a n (eiidum ad foiidum acon.
Producatur enim AH ex utraque parte: 8c ponantur ipli

B G I
P R Y D n. T

I. K A EH M N
i j m

0 s F C X Squidem EH æquaies quotcunque au MN; ipli veto A!
æquaies quorcunque Ax xL, 8c cempleantur paralleio-
gramma Le x0 Hx MS, 8: (oiida LP KR a!) MT. que.
niam igitur æquaies inter (e flint LK KA AE reétæ lineæ;

a 36.primi. erunr 8c paralieiogramma Le x0 AFinter (etæquaiia: irem-
que æqualia inter le paraiieiogramma x1 x3 AG, 8c adhuc

i zombis. paraiiciogramma L a K P A R inter (e fiæquaiia; oppofita
enim funr. eadem ratione 8: paralleiogramma ne HX MS
æqualia inter le (tint; iremque paralieiogramma HG HI in
inter le æqualia: 8c infuper parailciogramma DE! M9 tu.

l tria igitur plana (eiidi LP æqualia (unr tribus planis (eiidi
c 29.primin ira, arque etiam (eiidi AY, t limiiia quoque leur: (cd triai

tribus



                                                                     

 *LlBER XI. 181tribus oppofitis drunt’fimilia 8: æqualia. ergo tria fondai gonflie-
’ LP KR AY inter fe æqualis, e erunt. eadem ratione sema 2° [fac

folida BD un MT funt æqualia inter (e. quotuplex i iturhuimz
efl: bafis LF ipfius A? bafis, totuplex eü 8c LY folidum olidi
Aï. eadem ratione quotuplex efi: NF bafis ipfius bafis HF,
totuplex efi: 8: folidum NY ipfius En folidi: 8c fi bafis LF
cit æqualis bafi NF, 8c folidum LY folido NY æquale erit;
8c fi bafis LF fuperat NF bafim, a: L! folidum NY (aper-
abit; a: fiminor, minus. quatuor igitur magnitudinibus ex-
ifizentibus, duabus feilicet bafibus AF PH, 6c duobus folidis
Aï En; fumpta funt æ ue multiplicia, bafis quidem A F, 8C
AY folidi, videlieel: ba s LF, 8c folidum LY: bafis vero
HF, 8c ED folidi nempe bafis NF, 8c folidum NY. 8c de-
monitratum efi 1 bafis LF (u erat bafim NF, ë: LY foli-
dum folidum NY fuperare; 8c 1 æqualis æquale 5 8c fi minor
minus. cit igiturf ut AF bafis ad bafim F H, ira AY folidumf 5.- [Ma
ad folidum ED. m1316 fi folidum parallele ipedum plano fe- qmmh
cetur, oppofitis planis parallelo; erit ut afis ad bafim, ira
folidum ad folidum. QIpd oportebat demoni’crare.

PROP. XXVI. PROBL.
Ac! datum "au": lineam, à ad datum in ipfa partita»: "dia-l

tu angulo folida æqualem folidum angulum ronflituen. .

Si: data quidem méta linea 413, datum autem in ipfa
punétum A, 8c dams folidus angulus ad D qui E DC E D F
FDC angulis planis continetur. Oportet ad datam reaam
lineam u, 6c ad datum in ipfa punaum A, dato angulo
folido ad D æqualem (ou. . Ddum angulum confiituere.
Sumatur in linea DF quod-
vis punéîum F, à quo ad

planum par BD ne tranfi- 3 E
eus ducatur 4 perpendicu- L
laris FG, 8c pl-ano in pun-
6to c occurrat; jungatur- - *
que ne, 8c ad reétam lineam an, 8c ad datum in ipfa . .
punâum A, angulo quidem EDC æqualis angulus 5 conItiJ z34mm
tuatur and angulo autem une confiituarur æqualis a A K.
deinde 1pr ne ponatur æqualis AK, ô: à punâo K plano .
pet BAL ad recïtos angulos r: erigatur H K ; ponaturque ipfi’ n. "Wh
GF æquahs 1.01, 8c HA jungatur. Dico angulum folidum ad
A qui anguhs BAL BAH BAL, continetur, æqualem elfe
fohdo angulo ad D, angulis suc EDF me contenta. Su-

M 3 mantur

C 4 x l. bujua.



                                                                     

1&2;

d g. Def.
bujus.

c 4.. primi.

f 8. prîmî.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
mantur enim æquales reâæ lineæ An ne, 8c jungantur un
sa FE on. quoniam igitur ne perpendxculans efl ad fub-
jeâum planum, 8: ad omnes reétas lineas guæ ipfam con-
tingunt, fuutque in fubjeôto plano, reaos acier l angulos,
utcrqueigitur augulorum FGD FGE reâus cit. eadem ra-
tione, 8c uterque ipforum HxA au efi: reé’tus. 8: quo.
niam duæ KA An duabus k
en DE æquales (un: altera
alteri, 8c angulos æ uales
continent; erit a ba 15 si;
bafi sa æqualis. efl: autem B
8c KH æqualis cr, arque
angulos mélos continent.
æqualis e igitur erit H3 ipli E F
RE. rurfus quoniam duæ A]; 5H duabus DG G]? œquales
(mat, 8: reétos continent angulos- erit’bafis AH bafi DE
æqualis: efique An æqualis DE. us; i itut HA AB dua-
bus F1) DE funt æquales; 8c bafis un e æquaJis bali FIE,
ergo anguluszAH angulo EDF æqualis erit. eadem ra-
tione, 8: angulus HAL anfulo FDC en: æqualis, quando-
quidem fi aflumamus æqua es AL De, 8c jungamus KL HL
cc PC, quoniam [Otus BAL efl: æqualis toti une, quorum
BAK ipfi ans ponitur æqualis ’ erit reliquus xAL æqua-
lis rehquo GDC. 8c uoniam me KA AL duabus on Dc
æquales faut, 8: angu os æquales continent; bafis KL bali
cc cæqualis erit. ef’c autem 8c KH æqualis GF, duæ igitur
LK KH, duabus CG G? funt æquales; angulofque rcétos
continent: ergo bafis HL æqualis eft bafi CF. rurfus quo-
niam duæ HA AL, duabus FD DÇ æquales faut, a: bafis HL
æqualis bafi se; erit angulus HALfæqualis angulo me. at-
que faétus ei’c angulus BAL angulo EDC æqualis. Ad datam
igitur re&am1ineam,ôc ad datum in ipfa unétum,dato an-

ulo folido œqualis angulus folidus con itutus eft. (fil-M
acere oportebat.

L 5 c

PROP. XXVII. PROBL.
Ali datum "tu"; lineam data filido parallelepîpedfl limite,

à [Militer pnfitum filidum parallalepipedum defcrilzen-

Sir re&a quidem linea An; datum vero folidum parallele.
pipedum en. Oportet ad dacam reâam lineam An dato (oli-
do parallelepi edo c1) fimile, 8c fimiliter pofitum folidum
parallelepipe um dcfcribere. Coufiiçuatur ad reétam li.

- neam



                                                                     

L133]: XI. 183neam An, a: ad datum in ipfa punâum A angulo folido ad c
æqualis 6 angulus, qui angulis BAH HAK [CAB contineatur, ita I 16- Mina.
ut angulus quidem BAH æqualis fit angulo 2cv, angulus
vero BAK angulo 15cc, ô:

. adhuc an ulus HAK angulo
car, 8: aUut ne ad ce, , D L 11.fextî.ita n A ad A x, ut autem F
ce ad CF, ita KA ad AH. bergo ex æquali ut 5c ad K G - i *c r, ita erit n A ad AH. acompleatur parallelo ram- A B C E
mum 3H, 8e AL (oli am. quoniam igitur cit ut 2c ad
ce, ita BA ad Arc, nem e, circa æquales angulos ses BAK
latera funt proportion ia,- erit parallelogrammum KB pa-
rallelogrammo en fimile. eadem quoque ratione paralle-
logrammum KH fimile eft parallelogrammo cr, 8c paralle-
logrammum H8 parallélogramme En. tria igitur paralleia-
gramma folidi AL tribus parallelogrammis folidi CD fimi-
1a funt: fed tria tribus oppofitis funt r æqualia, 8C fimilia. âçm ’4’

. . . . . ulus.ergo totum AL folxdum ton folido en fimile erit. Ad datam
igitur reàam lineam A8 date folilo parallelepipedo en fi-
mile, 8c fimiliter pofitum folidum parallelepipedum AL de-
fèriptum cit. w facere oportebat.

PROP. XXVIII. TH E OR.
Si filidum parallelepipedum plana [mm par diagonale:

oppnfitnrum planorum, ab ipfi plana bifariam flambitur.

Solidum enim parallelepipedum A8 piano CDEF feeetur
Fer diagonales oppofitorum planorum,videlicet CF DE. Dico
olidumABà plane CDEF bifariam iccari.

floniam enim æquale 6 cit ce? trian-
gu am trian i ulo en, triangulum vero C
Ana triangu o mm; efl: autem 8c (2A a
parailelogrammum parallelogrammo 8E -æqualeb, oppofitum enim ef’ct 6: paral- l 14- hui!"-
lelograrnmum on æquale paraflelogram-
m0 CH; erit prifma contentum duobus
triangulis CG? ADE, 8c tribus paralle- D
logrammis en Ac en æquale prifmati,
qued continetur duobus triangulis c F8 A a
D E H, 8c tribus parallelogrammis CH
a: a: en: etenimîlanis, 8c numaro
.8: magnitudine æqu i

B a 34.primî.

ibllS continentur. Ergo totum An foli-

M 4 du!!!
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d’iJ 184 EUCLIDIS ELEMENTORUM
dum a plano CDE? bifariam feeatur. Œod demonfirare
oportebat.

PROP..XXIX. THEOR.
Solida parallelepipeda 211m in adam fun: baji, 6’ adent

altitudine, quorum [tantes linea fun: in eifdem rem: li-

a mir, inter [a film «quam.
Sint enim in eadem bafi An folida parallelepipeda CM

en, eadem altitudine, quorum Brantes A? Ac LM LN cD
cr: au 3K fint in eifdem mais lineis FN DK. Dico foli-
dom CM folido CN æquale D âù-Jfl K
cire. Œoniam enim paralle- G Nlogrammum eft urrumque
ipiorum CH ex; erit c3,
utrique ipfarum DH 12Ka æ- 3
qualis, ergo 8: DH cit æqua- C
lrs EK. Communis auferatur

. . EH. reliqua igitur DE æ- A li* 9c 9mm qualis cf: reliquæ HK. quare 8c bDEc triangulum cit æquale
trian ulo HKB. parallelogrammum autem DG cit æquale
para] elogrammo HN. eadem ratione 8c AFG rriangulum

. æquale efi: triangulo LMN. efi: autem parallelogrammum
ruchulmlcrr parallelogrammo t 3M, 8: paralielogrammum CG pa-

rallelogrammo EN æquale: oppofita enim funt. ergo 8:
prifma contentum duobus triangulis AFG BEC, 8c tribus
parallelogrammis AD DG GC efl; æquale prifmati, quod
duobus triangulis LMN Hart, 8c tribus parallelo rammis

r BM NH au continetur. commune apponarur foli um, cu-
jus bafis quidem parallclogrammum AE, oppofitum autem
ipfi GEHM. ergo totum CM folidum paralielepipedum toti
folido arallelepipedo c N en: æquale. Solide. igitur Paralle-
lepipe a quæ in eadem funt bafi, 8c eadem altrtudine,

uorum liantes linea: funt in eifdem reétis lineis, inter fe
unt æqualia. QLLod demonflrare oportebat.

PROP. XXX. THEOR.
iSolirla ’p4r4llelepiped4 que in "de": fun: bali, à radera

ultitudine, quorum liante: tinta mm finit in iifdem n-
ais lineis, inter [a fun: æqualia.

a 34.primi.

Sint in eadern bafi An fonda parallclepipeda CM en 8c
eadem altltudme, quorum fiantes A? M; Lu LN en ca

BU



                                                                     

LIBER XI.
8H 5K non fin: in eifdem mais lineis. Dico folidum CM
foiido en æquale effe. Producantur enim NK DH, ô: GEL

FM, .conveniant- .4: o K nque inter fe pun- ’ M , ldis a x- 8: ad- G r )Phue producantur P ’DFM en ad o P ipunéta: 8c A x
L o C P B R jun-
gantur. folidum q
CM, cujus bafis 1,
quidem ACBL pa-
rallelogrammum,

oppofitum autem A Cipfi FDHM en: . ta æqualefolido c o, cujus bafis parallelogrammum ACBL429.huius.
8c ci oppofitum XPRo, in eadem enim funt bafi ACBL, (se
ipforum Rames A? Ax LM Lo en cr EH BR funt in
eifdem reétis lineis F0 DR. fed folidum c0, cujus bafis
quidem parallelogrammum AcsL, oppofitum autem ipfi
XPRO cit ûæquale folido ou, cujus bafis ACBL parallelo-

rammum, 8c ipfi oppofitum Gram. etenim in eadem
unt bafi ACBL, 8: eorum (tantes Ac Ax ca cr LN Lo

me sa funt in eifdem mais lineis cr NR. quare 8c CM
folidum folido en æquale erit. Solida igitur parallelepi-

eda quæ in eadem funt bafi, 8: eadem altitudine, quorum
gantes lineas non funt in eifdem métis lineis, inter fc func
æqualia. Œod demonflrare oportebat.

PROP. XXXI. THEOR.
Sulidrt parallelzpipeda qua in æqualibm fun: bafibm, à m-

dem altitudine, inter je fimt 411114134.

Sint in æqualibus bafibus As CD folida parallelcpipeda
AE CF, 8: eadem altitudine. Dico folidum Au folido ce
æquale die. Sint primoflan- A H o au V
tes Hic DE Ac LM 0P Dl?
c: as ad reétos angulos
bafibus A8 en: angulus
autem ALa angulo ÇRD 1, B c î
fit inæqualis, 8c producatur
ipli en in direétum par: A
confiituaturque ad rectam JLY °sXlineam RT, ô: ad punétum in ipfa R, angulo ALB æqua- , .
1i54angulus TRY. 8c ponatur ipfi quidem AL æqualisezs-Püml.

A RT,



                                                                     

6 Cor. a4.
huila.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
11T, ipfi verô LB æqualis RY, 8c ad punâum Y ipfi a?
parallela ducatur XY, complearurque parallelogrammum
nx, 8c in: folidum. (gonflai igitur duæ TR a? duabus
AL LB æquales flint, angulos continent æquales; .erit
parallelogrammum rut æquale ô: fitnile parai elogrammo
HL: 8: quoniam rurfus AL cit æqualis sur, 8c LM ipfi R5,
an ofque æquales continent parallelogrammum ml» pa-
rai elo rammo AM æquale 8c Émile erit. eadem ratione LB
par-aile ogrammum ipfi SY æ uale ei’c 8c fimile. tria i itur
parallelogramma folrdi As. tribus parallelograrnmis olidi
irY æ ualia 8c fimilia funt. fed 8c tria tribus oppofita 8c
5 æqu ia funt 8x: fimilia. totum i itur Ali. folidum paralle-
pipedum toti folido parallelepipe o n cit æquale. produ-
cantur DR XY, conveniantque inter fe in punéro Q, 8c pet
T ipfi D9 parallela ducatur nanar producantur TLLdOD,
8c conveniant in v complearur e folida si» RI. folidum
igitur m cujus bellis cit a? para lelogrammum, oppofitum

’ nim” autem ipfi OP, cit t æquale folido a? Y, cujus bafis cit kir
paralielogrammum, ô: oppofitum ipfi Yo, in eadem enim

P I Ra? ÆN

c D v A HR Tü L J-n. Y 0. X
funt bafi air, 8c: eadem altitudine, 86 eorum Rames RIZ RY
TQ TX sz SN art Hà in eifdem funt rectislineis 0x 20.
fed folidum in: æquale cit folido A8. ergo 8: in: folido
A3 cit æ uale. prætcrea quoniam parallclogrammum RY X’l’
efi; æqua e parallelogrammo 0T, etenim in eadem cit bafi
RT, Br in eifdem parallelis nr 9x. 8c parallelogrammum
anr parallelogrammo CD cit æquale, quoniam a: ipfi
As efr æquale; parallelogrammum 8T æquale eit paral-
lelogrammo on: aliud autem efi: parallclogrammum DT.
cit igitur ut en bafis ad bafim Dr, ira Or ad ipfam DT.
8c quoniam folidum paralleiepipedum c1 fecatur plana R1?
planis oppofitis arallelo; erit ut dCD bafis ad bafim DT,
ira folidum CF a RI folidum. eadem ratione quoniam fo-
lidum parallelepipedum (Il fecatur plano il? oppofitis la-

En!

dz;.hujun.nis parallelo, ut m" bafis d ad bafim DT, ira erit (ou um
sur ad tu folidum. (cd ut en bafis ad bafim DT, ira bafis
82T ad ipfam TD. ut igitur folidum CF ad ru folidum ira

folidum



                                                                     

D?N

L133: XI. :81folidum m ad folidum RI. qued cum urrumque fonderont
c F a? ad folidum tu eandem haber proportionem, foli-
dum cr folido ne ce æqualet folidum autem sur oiieufum
cil: æquale folido u. ergo a: r An ipfi cr æquale ont. c 9. quian

K p ,3:-Hz 3’ NM s

yl Q si;A
L «il-ë a! 47cm ’I ’R

Sed non fint [tantes Ac m: au LM en or ne 11s ad naos
angulosi fis An en bafibus. Dico rurfus folidum AE æqua- ,
le effe f0 ido CF. Ducanturfa punchs, K a G, M, p F N sflï-hulm’
ad fubjeCtum planum perpendiculares K: ET or M0, s I
F? un PX, &planornpunâisz T r O, 1’ x a [occur-
rant, &Èungantur 1T Yo est To X? x9 QI in. æquale
igitur e K0 folidum folido PI; in æquaiibus enim funt
bafibus KM P5, 8c eandem altitudine quorum (tantes ad
redtos angulos funt bafibus. fed la: (alidum folido AIE. efl: .
gæquale: folidum vero PI æqualegfolido cr. fi quidem:3°-h"1"h
in eadem (un: bafi,& eadem altitudine, quorum Rames non
funr in eifdem métis lineis. ergo 8c folidum An folido CF
æquale erit. Solida igitur paralleiepipeda quæ in æqualibus
funr bafibus ô: eadem altitudine, inter e fruit æqualia.
Quod demonfirare oportebat.

PROP. XXXII. THEOR.
Solide parallelepipeda que eandem habenr altirmlinem, in-

ter je fan: ut turf".

Sint folida parallelepipeda A8 en, quæ eandem altitu-
dinem habeant. Dico inter (e elfe ut bafes; hoc cit ut AE

bafis ad bafim cr: V D xira folidum A8 ad
c D folidum. ap-
plicetur enim ad

reCtam lineam se Fparallelo rammo

An æqua e PH 8; Và bali PH eadem A C ü .Haltitudine ipfi CD folidum parallelepipedum (ne complea- .
tut. foüdum igitur. au rondo a: cit «æquale; in æqualibus t 31.11.11"!-

enim



                                                                     

EUCLIDIS ELEMENTORUM
enim funt bafibus AE 511,8: eadem aititudine. itaque quoni-
am folidum arallelepipednm c1: piano DG fecatur. oppofitis

b a;.’hujus.pianis parai eio; erit ut b ne bafis ad bafim ne, ira o idum

a Con: .
hujus. il

HD ad ne foiidum; arque efbbafis quidem PH bafi AS æ-
qualis, foiidum vero GK æquale folido As. efl: igitur 8c
ut AE bafis ad bafim CF, ira folidum AB ad foiidum CD.
Quare folida paralieiepipeda quæ eandem habenr altitudi-
nem, inter fe funt ut bafes. Quod demonfira’re oportebat.

PRO P. XXXIII. THEOR.
Similia filida paraüepipeda inter fi [am in triplicata pro-

portion: hamalagorum laterum. I
Sint fimiiia folida parailelepipeda A8 CD. iatus autem As

homologum fit lateri CF. Dico foiidum An ad CD foiidum
tripiicatam proportionem habere ejus, quam haber A:
ad cr. Producantur enim EK EL EM in direétum ipfis At;
on: HE: 8: ipfi quidem cr æquaiis ponatur en, ipfi vero

EN æquaiis EL; x8c adhuc ipli FR Pæqualis E M, 8C
KLparalieiogram- I
mum, 8: K0 fo-
iidum complean-
tur. uoniamigi-
tur uæ KE E L
duabus C F F N
æquaies flint: fed

8c angulus 1: E L »angulo c F N efi:
æqualis; quia 8:
angulus AEG ipfi en: 0b fimilitudinem folidorum An en:
erit 8: tu. parallelogrammum fimile 8: æquale paraileio-
grammo CN. eadem ratione, 8: paraileiogrammum KM æ-
quale cit 8: fimile paraileio rammo en, 8: adhuc paraileio-

rammum on ipfi DF garai eiogrammo. tria igitur paraile-
ogramma foiidi x0 tri us paralieiogrammis CD foiidi æquav

lia 8: fimilia funt. (cd tria tribus oppofitis æquaiia afunt 8C
fimiiia. totum igiturxo folidum æquale efl: 8: fimile tori fo-
lido CD. compleatur GK paraileiogrammum; 8: à bafibus
quidem si: KL paraileiogrammis, altitudine vero eadem
àpfi A8,.f011da compieantur EX LP. à: quoniam 0b fimiiitu-

inemioiidorum An CD cit ut A8 ad cr, ita ne ad au; 8:
EH ad FR: æqualis autem Fc ipfi Ex, 8: EN ipfi HL, 8:

F11

R
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en ipli EM. erit ut au ad arc, ira ce ad EL, 8: Hi: ad
au. led ut AE quidem ad En, bita Ac paraileiogrammumi 1. (un:
ad paraileiogrammum ex: ut autem ce ad EL, ira GK ad
KL: 8: utérin ad EM, ira ra ad KM. 8: ut igitur AG pa-
raileiogrammum ad paraiieiogrammum ex, ira cr: ad KL, ,
8: PE ad KM. fed ut Ac quidem ad 6K, ira: au foiidumt 33-!"W’r
ad loiidum 5x: ut autem cr: ad KL, ira folidum a: ad
PL foiidum: 8: ut ra ad KM, ira PL foiidum ad folidum , . Q
Ko. 8: ut igitur foiidum AB ad loiidum Ex, irai 12x ad PL,41L9"In"-
8: Pr. ad x0. fi autem quatuor fint magnitudines deinceps
proportion aies,prima ad quartam triplicatam proportionem
chabot ejus,quam haber ad lecundam. ergo 8: ABloiidum adt vand-
folidum K0 triplicatam haber proportionem ejus, quam Anqm’*
ad ex. fed ut A B ad EX, ira Ac paraileio rammum ad pa-
ralleio rammum 6K; 8: AE retira linea a ipfam EX. quare
8: As oiidum ad folidum K0 triplicatam proportionem ha.
bebit ejus, quam AH. haber ad en. æquale autem cit foiidum
K0 lblido CD, 8: méta linea EK reaæ cr en: æqualis. Ergo
.8:.An folidum ad loiidum CD triplicatam haber proportio-
nem ejus, quam larus ipfius homologum AE haber ad CF
homologuai larus. qud demonltrare oportebat.

Cor. Ex hoc manifel’rum elt, fi quatuor reéræ lineæ pro-
portionaies fuerinr, ut rima ad quartam, ira elfe foiidum
paraliepipcdum quod r a prima ’ad folidum quod a fe-
cunda, limiie, 8: limiiirer defcriptum; quoniam 8: prima
ad quartam triplicatam proportionem haber ejus, quam ha-
ber ad (ecundam.

PROP. XXXlV. THEOR.
Æqualiumfilidorum parallelepipedorum reciprotantar bafe:

à altitudinesg Ü quorum [alidarum parallelepipedorum
reciproeantur lmfer à altitudines, en inter [e fun: at-
quam.
Sintæ ualia folida paraileiepipeda An CD. Dico ipforurn

bafes8ca titudines recipro- K R K n
cari, hoc efl: ut au bafis ad G p M. 8
bafim NP ira elfe aitirudi- lnem folidi en ad foiidi A]!
aitirudinem. Sint enim pri-
mo liantes Ac a? LB HK a.
CM NX ou PR ad rectos
angulos bafibus i forum. A E c NDico ut EH balis a bafim NP, ira elfe CM ad Ac. Si i in?

a ra

L pl o
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A 7. quinti.

8 sa. hujus.
e 2;. hujus.
d r. (cati.

c31.bujus.

’bafis EH a

EUCLIDIS ELEMENTORUM
bafis E H bali NP fit æqualis, eft autem 8: An (olidum æ-
quale folido CD; erit 8: CM æquaiis ipli Ac. fi ticnim ba-
iibus E H N13 æquaiibus exilienribus n0n linr Ac CM altitu-
dines æquaies, neque An (olidum foiido en æ uale erit.
ponitur autem æquale. non igitur inæqualis eli: a ritudo CM
aitirudini Ac. ergo æqualis fi: necelfe en; ac proprerea ut
EH bafis ad bafim un,
ira erit c M ad A G.
At vero non lit bafis K 3
En æqualis bali NP. G
fed EH fit major. cit
autem 8: A a foli-
dum folido c D æ- H L
quale. ergo major efi: A
CM ipfa A6; aiio ui A
rurfus fequeretur o- Elida A n CD æquaiia non elfe, quæ ponuntur æquaiia.. ita-
que (ponatur CT æquaiis ipli Ac: 8: a bali quidem NP, al-
titu ine autem CT foiidum paralleie ipedum vc complea-
tur. quoniam igitur folidum An foli o en elt æquale aliud
autem aliquod efi: vc, 8: æ ualia a ad idem eandem flabent
n ro ortionem; erit ut An olidum ad (olidum CV ira en
oli um ad foiidum cv. fed ut A8 (olidum ad (olidum CV,
itabbafis EH ad ne bafim r æ ue aira enim funt AE cv foiida.
ut autem (olidum en adip um CV, itatMp bafis ad bafim
avr, 8: Me d ad CT. 8: igitur ut bafis EH ad N? bafim ira
Mc ad cr. cit autem CT æquaiis Ac. ergo 8: ut EH bafis
ad bafim NP, ira MC ad Ac. uare foiidorum parallelîpi-

edorum AB CD hales 8: aititu ines reciprocantur. Ru us
oiidorum paralielepipedorum An CD hales 8: altitudincs

reciprocentur: firque ut EH bafis ad bafim un ira folidi
en airitudo ad altitudinem foiidi As. Dico (olidum A a lo-
lido c1) æquale elfe. fint enim rurfus liantes ad rectos an-
gulos bafibus. 8: fi (quidem balis EH fit æquaiis bali N?
clique ut EH bafis a bafim NP, ira airirudo foiidi en ad
lolidi AB altitudinem: erit (eiidi CD altitude altitudini fo-
iidi An æqualis. foiida autem paraileiepipeda, quæ funt in
æqualibus bafibus 8: eadem altitudine inter le exquaiia fun:
ergo [olidum An folido CD efi: æquale. Sed non fit EH ba-
fis æquaiis bali NP, 8: fit EH major. major igitur cit 8: fo-
iidi en altitudo airirudine foiidi A8, hoc elt CM ipfa AG.
ponatur ipfi AG æquaiis rurfus CT, 8: fimiiirer (olidum CV
compleatur. itaque quoniam cit ut EH bafis ad bafim tu,
ira Mc ad igfam Ac- æquaiis autem cit Ac ipfi CT: erit ut

ne balim, ira Me ad cr. fed ut bafis EH ad
N?
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N? balim, ira An lolidum ad lolidum cv, arque aira enim
(un: loiida An cv. u: autem Me ad CT, ira 8: Mr balis ad
balim-PT, 8: lolidum en ad cv lolidum. 8: igitur.ur loli-
dum An ad lolidum cv, ira en lolidum ad lolidum cv.
quod cum urrumque loiidorum An CD ad iplum cv ean-
dem pro orrionem habeat; erit An lolidum lolido CD æ-
quale. (3415m demonl’rrare oportebat.

Non finr autem Rames en nL GA xH, au: DO Me ne
ad retires angulos bafibus ipforum: 8: à punais F G n K,
x M D a ad plana bafium EH N? ducantur perpendiculares,
quæ pianis in punétis s T r v, (L7. a 00ccurrant 8: com-
pieantur foiida FV x n. Dico 8: fic æqualibus exilientibus
rondis An en, hales 8: aitirudines reciprocari, (cri. ut EH

balis ad bafim ne, ira n Delfe aiiitudinem loiidi K 3
cm ad folidi An aiti-
tudinem. quoniam e-
nim foiidum An foli-
do 0D eli æquale; lo-
lido autem An æquale
elfffoiidum DT, in-
eadem namque font
bali Fic, 8: eadem al- A 3
tirudinc, quorum liantes non flint in eildem re6tis lineis:
8: lolidum ne eltf æquale loiido Dz, quod in eadem fin:
bali XR, 8: eadem altitudine, quorum liantes non fun: in
eifdem métis lineis; erit 8: lolidum DT foiido Dz æquale.
æqualium autem foiidorum paraileiepipedorum, quorum
altitudines bafibus ipforum funt ad reétos an ulos, bafesx8cx E! un

fis ad bafim sur, gîmm

ira (eiidi Dz altitudo ad aitirudinem lolidi ET. arque efl: ’
aititudines reciprocantur. el’r igitur ut n: ba

balis quidem n: bali EH æqualis, balis vero XR æ ualis
bali NP. uare ut EH bafis ad bafim ne. ira eli: aitiru o fo-

. lidi Dz a foiidi ET aitirudinem. eædem autem (ont aitiru-
dines loiidorum DZ De, iremque folidorum ET 8A. elt
igitur ut EH balis ad balim NP,1ta loiidi ne airitndo ad a1-
ntudinem lolidi An. ergo foiidorum paraileiepipedorum
An CD hales 8: aitirudines reciprocantur. Ru-rfus lolido-
rom paraileiepipedorum An CD baies 8: altitudines re-
ciprocentur, fitque ut EH bafis ad balirn un, ira aiti-
rudo lolidi en ad foiidi An aitirudinem. Dico lolidum An
foiido C D æquale elfe. Iildem namque conflruétis, uo-
niam ut En bafis ad bafim NP, ira foiidi CD altitude a ai.
titudinem foiidi An; 8: bafis quidem EH el’c æquaiis bali
in; me vero ipli aux; erit ut n: bafis ad bafim XIE, iâa

-- a riru oo

a 9E

l’I-
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altitude foiidi en ad foiidi An aitirudinem. eædem autem
fruit aitirudines lbiidorunl An nT, 8: ipforum CD Dz. el’:
igitur ut FK balis ad bafim XR, ira loiidi DZ altitude ad
airiaudinem loiidi nT. uare foiidorum ET Dz paraileiepi-
p edorum bafes 8: airi: udines reciprocantur, quorum autem
foiidorum paraiielepipedorum altitudmes font ad rectos an-
gulos balibus iplorum, 8: hales 8: altitudines reciprocanrur,

n Ex ante ca inter le (un: æquaiia b. ergo ET lolidum loiido Dz eli: æ-
dFm°nfi"’ quale. (cd lolidum quidem ET æquale el’t lolido nAi, etenim
9’; bu. s in eadem (un: bali FK, 8: eadem altitudine, quorum liantes
’ ’°i J" ’non (un: in eildcm redis lineis: lolidum verom cit æquale-

foiido ne, fi quidem in eadern funr bali XR, 8: eadem ai-
tirudine, 8: non in cifdem mais lineis. ergo 8: lolidum An
lolido CD elr æquale. Q19d demonltrare oportebat.

PROP. XXXV. THEOR.
Si fin: duo anguli plani agnates, quorum vertitiou: fublime:

relia linea infiflant, que cum "au lineis à principio po-
fitis angulos tontinant aqnaler, alterum alteri ; in [ulv-
limibru autem fumantur quavi: punira, arque ab ipfir ad
plana, in quibuofttnt anguli, perpendiculares durantnr;
Û à pum9ir, que à perpendicularibue fiant in planisiad
primo: angulo: jungantur refia linea: (un: fublimilms
æquale: angulos continebunt.

Sint duo anguli reérilinei æquales nAc EDF: 8: a pun-
on A D lublimes retira: lineæ Ac DM coni’rimantur, quæ
cum métis lineis à principio pofitis æquaies angulos conti-
neant, aiterum aiteri: angulum quidem MDE æquaiem an-

gulo GAB, angulum Dvero M DF angulo G Ac
æquaiem : 8: fumantur

’ in ipfis AG DM quæ-
vis punâa G, M, a qui-
bus ad iana pet BAC
En F ucanrur per-
pendiculares GL MN
occurrentes pianis in

punétis L N; 8: LA . ’N D jungantur. Dico angulum GAL angulo MDN æquaiem
elfe. Ponarur ipfi DM æquaiis AH, 8: er Hi fi CL arai-
icla ducatur Hic. elt autem GL perpen ’cularis ad p anum

per



                                                                     

L in E R XI. 19;pet BAC. ergo 8: HK ad t planum per EAc perpendicularisa 3. huit!!-
erir. ducantur a punchs r: N ad reetas hneas An AC. DE DE
perpendiculares r:c NF xn NE, 8: He cn MF EEJungan-
tur. Qrpniam igitur quadratum ex HA æquale 5 elt uadra-
tis ex HI: RA; quadrato autem ex KA æqualia 5 un: ex tapinai. i
KC CA quadrata: erit quadratum ex HA quadratis ex Hi:
KC CA æquale. quadratis autem ex HI: KG æquale et: qua-
dratum el’r ne. quadratumigitur ex HA quadratis ex Hc CA
æquale erit: 8: idcirco angulus HCA n el’c reâus. eademcqxærîmi.
ratione 8: angulus DEM recrus el’r. ergo angulus AcH ipli
DFM elr æqualis. efi: autem 8: HAC angulus æquaiis an-
gulo MDE. duo igitur triangula fun: MDF HAC duos an-
gulos duobus angulis æquales habentia, airerum alteri, 8:
unum latus uni lateri æquale, quod uni æqualium an ulo-
mm fubrenditur; videlicct HA i fi DM. et o 8: re iqua a
iatera reli uis iateribus dæquaiia abebunt, terum aireri.d:6.primî.
quare Ac dit æquaiis DE. fimiiiter demonlirabimus 8: An ipli
DE æquale elfe. jungantur enim Hn ME. 8: quoniam quadra-
tum ex AH et: æquale quadratis ex A1: En; quadrato au-
tem ex A1: æquaiia fun: quadrata ex An En: erunt ua-
drata ex An ni: EH quadrato ex AH æquaiia. (cd qua ra-
tis ex BK KH æquale cit ex EH quadratum; reétus enim
angulus el’r HKB, proprerea qued 8: H1: perpendicularis eli:
ad fiibjeétum planum. quadratum igitur ex AH æquale efl:
quadratis ex An au. quare angulus Anne reétus cit. eadem
ratione 8: angulus DEM’ cit reétus. eli: autem 864MB an-
gulus æquaiis angulo EDM, ira enim ponitur: arque elr AH
requalis DM. ergo 8: An ipli DEd eli: æqualis. quoniam
1 tur Ac quidem elr æqualis DE, An vero ipliDE; erunr

uæ CA An duabus En DE æquales. fed 8: angulus BAC
an uio EDE el’r æ ualis. baliscigitur ne bali EF, 8: trian-c 4- priant

u um trianguio, reliqui anguli reliquis angulis æquaies
ont. ergo angulus ACE angulo DEE elr æqualis. el’r autem 8:

recrus ACE æqualis re&o DFN. quare 8: reliquus BCK reiiquo
EFN æqualis. eadem ratione, 8: cnK angulus eli: æqualis
angulo FEN. itaque duo triangula (un: ne]: un, duos an-
gu os duobus angulis æquales habentia, airerum aiteri 8:
unum latushnî lateri æquale, quod eli: ad æquales anguios,
videlicct ne i fi En ergo 8: lireliqua iatera reli uis iate-
ribus æquaiia abebunt. æquaiis igitur eli et: ip EN. efi:
autem 8: AC ipli DE æqualis. quare duæ Ac c1: duabus
DE EN æquaies limt: 8: reëtos continent angulos. bafis igi-
tur Ai: elr æquaiis bali DN. 8: cum AH lit æqualis DM,
erit 8: uod fit ex AH quadratum quadrato ex DM æquale.
(cd qua raro ex AH æquaiia l’un: à? AK En quadrato. 5 b ete-

’ nimI
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nim re&us elr angulus AKH. quadrato autem ex DM æqua-
lia funt quadrara ex DN NM, quèd angulus DNM reétus fit.
quadrata igitur ex AK EH quadraris ex DN NM lunt æqua-
ha. quorum quadratum ex A1: æquale elr quadrato ex 1m.
ergo reliquum ex KH uadratum reli uo quadrato ex NM
cl: z uale. 8: ideo te a linea HI: ip MN æqualis. qriod
cum uæ HA At: duabus MD DN æqualesiint, airera al-
reri, 8: bafis Hi: bafi NM olienla lit æqualis, angulus HA:

f 8. printanguio MDN æqualisferit. de oportebat demonl’trare.
Cor. Ex hoc manifeltum cit, li (in: duo anguli piani reliri-

linei æquales, ab iplis autem conflituantur fublrmes relia:
lineæ æquales, quæ cum reétis lineis a principio politis
æquaies contineant angulos, airerum alteri, perpendicu-
lares, quæ ab ipfis ad plana, in quibus fun: primi anguli,
ducantur, inter le æquaies elfe. l

PROP. XXXVI. THEOR.
Si ne: m9.: linea proportionaler fiat, filidum parallelepi-

pedum quad à tribus fit, æquale ejl filido parallelepipedo
quod fit à media, aquilatero quidem, aquiangulo autem
antedifio.

Sint tres reétæ iineæ proportionales A B c, lit fcii. ut A ad
n ira n ad c. Dico lolidum quod fit ex iplis A n c, æquale
elfe folido uod lit ex n, æquiiarero quidem, æquianguio
autem ante 1&0. Exponatur lolidus anâiiœ ad E contentas
tribus angulis planis Duo GEF EED; ipli quidem B po-
natur æquaiis unaquæque iplarum DE en EE; 8: lolidum

K
D

Il a»
la

N L IF Eparaileiepipedum Ex com leatur: ipli veto A ponatur æ-
qualis LM’ 8: ad re6tam ineam L M, 8: ad punéturn in

t 16. halas-ipli L,conliituatur6angulo folido ad E æqualis angulus con-
tenrus NLX XLM MLN; 8: ponatur ipli quidem n æqualis
LN, ipli vero c æqualis Lx. quoniam igitur eli: ut A ad n
ira n ad c, æquaiis autem elr A i fi LM, 8: n unicuique
rplarum LN EF EG En, 8: c iplipLx; erit ut LM ad En!

ira
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ira CE ad 1.x. 8: circum æquales angulos MLX GEF la-
tera lunt reci roca. ergo Mx paralieiogrammum paralieio- .

rammo CE e bæquaie. 8: quoniam duo anguli piani re&i- 1’ 14e ru."-
inei æquaies funt GEF XLM, 8: in ipfis lublimes reâæ

lineæ confiituuntur LN ED æquales inter le, 8: cum métis
lineis a principio politis æquaies continentes angulos, alte-
rum aiteri, erunt cperpendiculares quæ à puncris N D ad: Cor. 3;.
plana per XLM CEE ducunrur, inter le æquaies. ergo lo- Il"il"-
ida LH EK eadem lunr aitirudine. quæ vero in æ ualibus

bafibus fun: folida parallelepi edo, 8: eadem altitu me, in-
ter fe dlunt æquaiia. ergo le idum HL æquale efi: folido un! allai";
arque eli: lolidum quidem HL qued fit a tribus A n c, lo-
lidum veto EK uod fit ex E. Si i itur tres reétæ imeæ
proportionales ut, lolidum paraiie epipedum quod fit à.
tribus, æquale el’: folido paraileiepipedo quod fit, 8:c. Q5961
demonlirare oportebat.

PROP. XXXVII. THEOR.
Si quatuor relia linea proportionaler fint, (7 que ab ipfi:

fiunt filida parallelepipeda fimilîa (7’ jinziliter deferipta
proportionalia erunt., Et fi que ab ipfisfiunt folida pa-
rallelepipeda fimilia (a: fimiliter deferipta proportionalia
fint; à: ipfa rem linea proportionale: errent.

Sint quatuor reéræ lineæ proportionales An CD CE CH, lit
feii. ut An ad CD, ira E F ad G H, 8: defcribantur ab ipfis An
CD EE CH limiiia 8: fimiiiter polira foiida parailelepipeda
KA LC ME NC. Dico ut r:A ad Le ira elle ME ad ne.
Ogoniam enim lolidum paralielepipedum KA limiie cl: ipli
L c, habebit a r: A ad Le triplicatam proportionem ejus

M
’11.

N

A JE» C D E F G- Hquam An haber ad en. eadem ratione 8: lolidum ME ad
ipfum N61 triplicatam proportionem habebir ejus uam433.hnjut.
haber EF ad CH. arque eli ut An ad en, ira E-E a CH.
uti itur’Ar: ad Le, ira ME ad NG. Sed fit ut lolidum Al:
ad olidumch, ira Ma lolidum ad lolidum ne. Dico, ut

N a k méta

le?
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re&a linea au ad reaam en, ira elfe reaam a? ad ipfarnd

L 33.bujns.ca. quoniam enim rurfus AK ad Le triplicatamb propor-
tionem haber ejus quam A8 haber ad on; haber autem
6c ME ad N6 tnplicatam proportionem ejus quam a? ad
on; arque ut a: ad Le, ita un ad ne: erit ut A8 ad
en, ira EF ad on. Sii tur quatuor rcaæ limez propor.
tionalcs fint, &c. Q5) oportebat demonfirare.

P R o P. xxxvm. T Ha o R.
Si planum 4d planum «au»: fit; (9’ a!) cliqua purifia ea- .

mm que fun: in une plana, ad airerum planum perpen-
diculari: ducatur: a in commune": planorum [effluent
cadet.

Planum nem e en ad planum an reâum fit, communis
autem eorum cétio fit au, 8c in ipfo en piano, quodvis
punétum E fumatur. Dico perpendlcularem quæ à. punâo
a ad planum A B dudtur, t3
cadere ini fam au. Non E
enim; fed fieri potefl: ca- A
dat extra, ut 8?; 8: p ano
au in punéto F occurrat: A
à punéto autem F ad Da N

. . in plane A]; perpendicula- F
I I°-Imll"uris«ducaux-Ira quæ quidem B
fi a. Bef- 8: plano en ad û motos angulos erit 5 8c E6 jungatur. quo-
h"l°’- niam igitur FG piano on cit ad reCtos angulos ; contingit

autem xpfam reCta linea ne quæ en: in eodem c1) piano:
t 33°C erit angulus par, creétus. (cd 8c a? plana au ad reétos
Mu angulos eût: reflua igitur efi: angulus EFG. quarc trianguli
4 v-Pfimi-EFG duo anguli duobus mais (un: æquales; qued efi Il ab-

furdum. non igitur à punâo a ad au planum perpendicu-
wlaris duâa extra reétam lineam DA cadet. ergo in ipfam

cadat necefl’e cit. Si igitur planum ad planum teâum fit,
&c. Quod oportebat demonfirare.

PROP. XXXIX. THEOR.
Si in folido parallelepipedo oppofitorum planorum lutera fe-

cenmr bifariam, par [affloues Vera plana dumntur;
, communis planorum fafiio, (2’ filidi parallelepipedi dil-
r mater, fifi bifariam fimbunt.

In folido enim parallelepîpcdo as, oppofitorum plano-
rum c1? a a latera bifanam lècentur in punâis un»: xo 1:61:

aa*--.-Al-n . ..
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8: par feâiones plana ducantur KN’ vxn; communis autem
planorum fe&io fit Ys, 8c folidi paralleiepipedi diameter fit
DG. Dico vs DG (de bifariam feeare hoc ef’c Y’r quidem
ipfi T5, DT veto ipfi TG æqualem clic. un ntur enim
DY un as sa. quoniamigitur Dx parai! ac ipfi on, al-
terni anguli va Yo a inter fe zquales 4 funt. 86 quoniam

D! quidem cit æqua- x F
lis on, au vero ipii r OYo, 8: angulos æqua- x:les continent; eritfi C - 1-bafis D! æqualis bafi A
r3. 8c rriangulum D.-
XY triangulo vos, 6: dreliqui anguli reliquis
angulis æquales, au gu-

ius igitur un cit æ- dqualis angulo on, 8C B
ob id creàa linea en:

BYE. eadem ratione, la s R
8c use reàa cit, arque .cit ns æqualis se. a: A N oquoniam ca ipfi D3 æqualis en: 8: parallela, a: ca cit
æqualis 8c parallela ipfi se; erit a: DE ipli ne æqualis 8:
Farailela; ô: ipfas conjungnnt re6tæ iineæ DE sa: paral-

La:

[97

a :9.ptîmî,

6 yprînü.

c appâtai.

ela igitur 4 cit DE ipli ne. 8: fumpta funt in utraque ipfa-d 3;.ptimi.
rum quævis punéta D Y c a, 8: ’unâæ funt DG vs. ergo
DG Ys in uuo cfunt plano. qu cum DE fit parallçla m,l 7- huit".
erit 8c EDT angulus angulo ne? æqualis n, alterni enim
funt. cf: autem 6c DTY angulus æqualisf ipli GT8. duo
igitur funt trian ula DTY ors duos angulos duobus an-
gulis æquales ha entia, 8c unum latus uni lateri æquale,
quod uni æqualium angulorum fubtenditur, videlicct DY
ipfi Gs: dimidia enim funt ipforum DE ne. ergo 8c reli-

f If primi.

qua latera reliquis lateribus æqualia habebunt. square D’r’g 1.6.primi.
quidem cit æquaiis TG, Y’r veto ipfi T3. Si igitur in fo-
lido parallelepipedo, ôte. QI’Od oportebat demoni’crare.

PROP. XL. THEOR.
Si fiat duo prifmau que 41:4, quorum anam quidem bafim

habenr parallelogmmmam, airerum vero rriangulum, «’5’

parallelogummum duplum fit trianguli 5 en 5mn]: a-
qualia mon.
Sint prifmata æquæ alta aucun: GHKLMN. 8: unum

quidem bafim habeat parallelogrammum AF, alterum vero

N 3 G H K

«a
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aux triangulum, 8: duplum fit a? parallelogrammum

. trian li aux. Dico prifma aucun prifmati GHKLMN
œqu e cire. Compleantur enim ax GO iolida. 8c quoniam
parallelogrammum a F
trianguli aux ef’c du- M o B
plum g efl: autem 8C N

D

HK parallelogrammum L
C

a .x.primi.duplum 4 trianguli GH-

K: erit a1: pamllelo- n Agrammum paraileio- dgrammo HK æquale. x;uæ vero in æqualibus Ü i v K E F
un: bafibus folida a-

5 3:. hujtu. rallelepipeda, 8c ca cm altitudine, inter fe æqualia 5 funr.
æquale igitur ax (olidum folido 69. atqlue cit folidi qui-

c28.hujun.dem ax dimidium: ABCDEF prifma, fo idi vero ce di-
midiumcefl prifma GHKLMN. ergo ABCDEF prifma prir-
mati GHKLMN citæquale. Si igitur fin: duo prifmata
æque alta, &c. ngd demonftrare oportebat.

EUCLIDIS
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LIBER, D’UaDECIM’USQ:

PROPOSITIO I. THEOREMA.
SImili4 polygam circuli: infiripm inter fi fait: a: diame-

trorum quadrant. ’
Sint circuli ABCDE FGHKL, 8c in ipfis fimilia polygona

a a c D a F c H K L ; diametri autem circulorum fint n M a
GN. Dico ut uadratum ex au ad quadratum ex ou, ita
elfe ABCDE po ygonum ad pelygonum FGHKL. Jungan-
tur enim DE a»: GL FN. 8c quoniam polygonum ancnn ’
fimile cit polygone FGHKL; t 8c sa a angulus angulo on. 1.. Def.
efi: æqu’alis : atque cit ut A ’v .t km
na ad au, ira ce ad FL.
duo igitur triangula flint 3
Ban on. unum angulum
uni angulo æqualem haben-
tia, vi clicet angulum BAE
angulo GFL circa æquales
autem anguÏos latera pro-
portionalia: quare triangulum au triangule FGL acqui-
an lum à efi; ac propterea angulus au æqualis cit anJ 5- remï-
gnanl ne. fed angulus quidem au angulo am; ef’t «ra-c amerrit
.qualis; in eadem enim c1rcumferentia confifiunt. angulus
autem FLG æqualis: en; angulo FNG. ergo 8c au]; angu-
lus efi: æqualis angulo FNG. cit autem 85 reétus 4 angulusd 3x. tertii.
DAM æqualis recto GFN. quare 8c reliquus reliquo æqua-
lis. æquiangulum igitur efi: triangulum aux; triangule 150m
.ergotut au ad on ita na ad sa. fed proportionis qui-c 4..fextî.
dem au ad on duplicata e11: proærtio quadrati ex BM ad

4. quadratum
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’ "rmü’quadrarum ex GN; pr0portionis veto an ad GF duplicata-

eit proportio aucun polygoni ad pol gonum 1:68sz
6n.quinri.& ut igitur quadratum ex au 6 ad qua arum ex on, ara

pelygonum ancra: ad rouan. pelygonum. migre fimiila
polygona quæ in circulis defcnbuntur, inter fe tum; ut dia-
metrorum quadrata. Quod demoni’rrare oportebat.

LBMMA.
Duabus magnitudinibus inaqualibu: expofitis, fi à majori

auferatur majus quam dimidium, à ab en quad reli-i
quam efl, rurfu: auferatur majus quàm dimidium; 6’
bac fimper fiat; relinqurtur tandem quadam magnitude
qua minori magnitudine cxpofitzî miner erit.

Sint duæ magnitudines inæquales an, c, quamm major
a3. Dico fi ab i fa au auferarur majus quam dimidium,
8: ab eo quod re iquum cit, rurfus auferatur majus quam
dimidium, arque hoc femper fiat, relinqui tandem magni-
tudinem quandam, quæ magni- sa.
tudine c miner erit. Erenim c ’
multiplicata, fier aliquando major
ma irudine a3. multiplicerur, A
8: En: ipfius quidem c mulri- K G.plex major autem quam a n: r

.dividaturque DE in partes ipfi c
æquales Dr ra ou. a: ab ipfa H
an auferarur ma’us quam dimi-
dium EH, ab ip a veto AH rur- F’
Tus majus quam dimidium aufe-
ratur Hic, arque hoc femper fiat,
quoad divifiones, quæ funr in an,
multirudine æquales fiunr divifio- --
nibus quæ in DE : finr igitur B c D
divifiones art 1m H3, divifionibusDF F6 on multitudine
æquales. 8c quoniam major cit DE quam au, ô: ablatum
efii’ab ipfa quidem DE minus quam dimidium ne: ab ipfa

- vero a a majus quam dimidium au: erit reliquum en
reli no Ha majus. rurfus quoniam major cf: on, quam Ha;
8C a larum cit ab ipfa quidem on dimidium au: ab ipfa
vero HA majus quam dimidium Hic: reliquum FD relique
AK majus erit. cirque FD æqualis ipfi c ergo c quam a:
cil: major. minus igitur cit arc quam c. ergo ex magnitu-
dme au refléta cit magnitudo arc, expofita minori m ni-

tu ’ e

fi
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radine c minor. Œod demonfirare oportebat. Similiter
autem demonirrabitur, etiam fi dimidia ablata fuerinr. Efl

Ml PROP. Il. THEOR.
Cirtuli inter f: fun: ut diamemrum quadrant.

Sint circuli aacn area, diametri autem ipforum fiat
BD PH. Dico ut quadratum ex nDad quadratum ex au,
ira elfe circulum ABCD ad ami-i circulum. Si enim non ira
fit r erit uriquadratum ex un ad quadratum ex PH, ira cir-
cu us ancn vel ad fpatium aliquod minus Circulo mon,
vel ad majus. Sir primum ad minus
qued fit s. a: in Circulo mon defcri-
batur quadratum mon. itaque defcri-
prum in Circulo quadratum majus en;
dimidia circuli mon, quoniam fi per
purifia a r a ucontiu entes circulum
ducamus, erit defcripti circa circulum
quadrari dimidium mon. defcripro
autem circa circulum uadrato minor
cit circulas. ergo qua ratum area
majus cit dimidio circuli une H. fecen-
tur bifariam circumferentiæ a? ne sa
nain punétisx 1. ra N: écure K? FL
Le au Mir un un jungautur. unam-
quodque igitur rriangulorum EKF FLG
GMH une majus en: dimidio fegmenti L
circuli in quo confifiit : quoniam fi per
punéta K L, M N contingentes circulum
ducamus,&: paralielogramma,quæ flint
in reétas lineas a? sa 6H au compie-
amus; erit bunumquodque triangulo-
mm un: ne cran HNE dimidium
Paralielogrammi, quod ad ipfum eIr.

. cd fegmenrum minus efi parallelogrammo. quare urrum-
guodque rriangulorum un: ne GMH un: majus cit
imidio fegmenri circuli, in quo coafifiit. Hafce igitur

circumferenrias bifariam femmes, 8c jungentes reCtas li-
neas, arque hoc femper facienres, relinquemus tandem quæ-
dam circuli fegmenta. quæ minora erunt excefiu, quo cir-
culus mon ipfum s fpatium fuperat. etenim ofienfum en:
in præcedenri Lemmare, duabus magnitudinibus inæquaé
libus expofitis, fi a majori auferatur majus quam dimidi-
nm, ô! ab eo qued relinquitur, rurfus majus quamddimi-

lum,

20!

a amarinai.
arguerai.

i 4.1.er
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dium, 8c hoc femper fiat; relinqui tandem magnitudinem
aliquam, quæ minori magnitudine expofira fic miner. ira- ,
que reliéta finr fegmenta circuli mon in reétas lineas z:
KB FL LG ou un un un, quæ minora finr exceifu, quo
circulas EFGH ipfum s fpatium fuperat. ergo reliquum
EKFLGMHN pelygonum majus erit fpatio si. Defcribatur
etiam in Circulo a Bc D, polYgono E x r L G M H N fimile

, pelygonum a x BOCPDR. cit i itur ut quadratum ex BD
’ L humad quadratum ex au, r ita po ygonum axa oc P D11 ad

si: FLGMHN polygonum. (cd 8: ut: quadratum ex BD ad
quadratum ex PH, ira ABCD circulus ad fpatium s. ergo 8c
dut .circulus ancn ad fparium s, ira polygonum axno-
orna ad EKFLGMHN pelygonum. major autem cit cir-

. .culus ABCD eo quod in ipfo efl: polygone. quare 8c fpa-
;gî’;:::tium s majus ei’r e polygono pl; FLGM HN. fed 8c farinas.

M quod fieri non porefr. Non igitur cit ut quadratum ex BD

ad quadratum ex PH a . -ira anc D circulus ad
fpatiurn aliquod mi-

nus Circulo .EFGH. . . rSimiliter oi’rendemus
neque elfe ut quadra-

(D

l u.qnînti.

Ctum ex PH ad quadra-
tum ex BD, ira circu-
lum mon ad aliquod
fpatium minus Circulo
aBCD. Dico igitur neque eife ut quadratum ex BD ad qua-
dratum ex PH, ira circulum ABCD ad aliquod fparium majus
Circulo EFGH. fi enim fieri poteil, fit ad majusfpatium s.
erit igitur inverrendo ut quadratum ex EH ad quadratum
ex BD, ira fpatium s ad ABCD circulum. fed quoniam s
majus cil: mon Circulo; erit ur fpatium s ad aBCD circu-
lum, ira circulus EFGH ad aliquod fpatium minus Circulo
ABCD. eergo 8c ut quadratum ex FH ad quadratum ex BD,
ira mon circulus ad aliquod fgatium minus «Circulo an-
CD, quod fieri non poile ofienlum cit. non igitur ut qua-
dratum ex BD ad uadratum ex FH, ira cit circulus ABCD
ad fparium aliquod majus mon Circulo. oflenfum autem
cil neque ad minus. quare ur quadratum ex BD ad qua-
dratum ex PH, ira erit ABCD circulus ad circulum EFGH.
Circuli igitur inter fe funt ut diamerrorum quadrata. Œod
ollendere oportebat.

PROP.
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PROP. HI. THEOR.
Omnis garanti: triangularem habens Imfim dividitar in dans

p ranz des squales (f fimiles inter fa, que triangula":
afn habenr, fimilefijue mi, à in duo prifmata aqua-

lia, que quidem prifmnra dimidia rotins pyramidir fun:
manu.

Sit pyramis, cujus bafis quidem anc rriangulum; .verrex
autem punâum D. Dico pyramidem ABCD leldÎ m duas
pyramides æquales 8c fimiles inter fe, rriangulares baies
habentes, 8c fimiles reti, 8c in duo prifmata æqualia; 8C
duo prifmata dimidio torius pyramidis effe majora. Secen-
tur enim aB ne ca aD D3 DC bifariam in punais a r
c H x L, a: EH ne en a: xL LH BIC K? ne jungan-
tur. quoniam igitur au quidem cil: æqualis EB, AH vero
ipli HD; erit d H E ipfi DE arallela. eadem ratione 8c me
cil: parallela ipfi au. paral elogrammum igitur efl: aux.
quare me efi: b æqualis En. fed En ipfi D .au cit æqualis. ergo 8c an ipfi tu: æ-
qualis erit. ei’c autem 85 au æqualis un.
duæigitur au au daabus KH HD æ- *

au
quales funrl, airera alteri, 8C angulus
EAH æquahs cangulo ICI-ID; bafis igi-
tur d au bafi KD ei’t æqualis: uare tri-
angulum au! æquale efl: 8c mile rri- I V
angulo HKD. eadem ratione 8c trian-
gu urn AHG triangule HLD æquale efi: ) n
85 fimile. ô: quoniam duæ reâæ lineœ

B F (J
fefe tangentes EH HG duabus reétis li-
neis fefe rangentibus xD DL parallelæ
funt,non autem in eodem plano,æ uales
angulos c continebunt. ergo an us me cil æqualis an gu-
lo KDL. rurfus quoniam duæ re æ lineæ un HG daabus KD
DL æquales funt, altera alteri, 8c angulus EHG cf’t æqualis
angulo KDL; erit d bafis se bali KL æqualis :"Çzquale igitur
ei’t 8: fimile rriangulum une triangule KDL. eadern ratio-
ne 8: au: triangu nm ei’r æquale 8c fimile triangule HKL.
quare pyramis cujus bafis quidem cit axe rriangulum, ver-
tex autem punérum H, æqualis 8c fimilis cil: pyramidi cujus
bafis cit rriangulum KHL 8c vertex D punétum. 5c quo-
niam uni laterum trianguli aDn, videlicct ipli au, parallela
duéla cil HK 5 erit rriangulum ADB triangule DKH æqui-

angulum,

a’o 3

a a. l’exri.

à 34..primi.

c a9.primî.

d a. primi.

a Io. unde-
cimi.
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angulum, &latera habenr proportionalia. fimiie igitur ci!
ADB rriangulum triangule Dur, 8c eadem ratione trian-
gulum qui cm DBC fimiie cit triangule DKL; rriangulum
veto aDc triangule DHL. &icum duæ redæ linea: fefe
tangentes Ba ac duabus métis lineis fefe tangentibus tu
HL parallelæ fint, non exifientes in eodem plane, hæ æqua-

f.i°: Wh les anguiosfcontinebunt. angulus igitur BAC angulo HxL
"m cit æqualis. arque cil: ut sa ad ac, ira un ad HL, ergo
x 6- fati- aac rriangulum: funile cit trian ulo un; ideoque pyra-
Ëdëàn. ’mis, cujus bafis quidem triangu nm ABC, vertex autem

punCl’um D, fimilrs ei’t pyramidi, cujus bafis rriangulum
un, 8c vertex punélum D. fed pyramis cujus bafis quidem
HxL rriangulum, vertex autem pun-
&um D, oitenfa cit fimiiis pyramidi,
cujus bafis rriangulum aise, 8c vertex
u punüum. quare 8c pyramis cujus ba-
fis rriangulum ABC 8c vertex punétum
D, iimiiis en: pyramidi cujus bafis a s G
rriangulum, a: vertex punétum H.
utraque igitur i fatum ancra HXLD
pyramidum fimi is cit teri pyramidi

. . ABCD. 8: quoniam a? cil: æqualis rc, .
5 4»! 1mn"- erit EBFG parallelogrammum h,duplum

trianguli arc. 5c quoniam duo prii-
mata æque aira funt, guorum unum.
quidem bafim haber parai eiogrammum,
airerum veto rriangulum. ei’cque paralleiogrammum du-

550; Wie- pium trianguli; erunt ca prifmata inter (e æqualiai. ergo
"un prifma centenrum duobus rriangulis un: me, 8c tribus pa-

rallclogrammis am EBKH mer, efi: æquale prifmati qued
duobus rriangulis arc HKL, 8c tribus Paralleio rammis
KFCL LCGH HKFG continetur. &manitei’tume urrum-
que ipforum prifmarum, 8c cujus bafis cit EBFG paraileio-
grammum, oppofita autan ipli tu: redira linea, 8c cujus
afis cil: arc rriangulum, 8c oppefitum ipli rriangulum

x L H, majus elfe utraque pyramidum, quarum baies quidem
au; HKL triangula, vertices autem punCta H D: que-
niam fi jungamus EF sa reâas lineas, prifma quidem
cujus bafis cit une paraileiogrammum, 8: oppofita ipli
reâa linea x11, majus eitâyramide cujus bafis En? trian-
gulum, vertex autem pan um K. fed pyramis, cujus bafia

fur-P?- triangulum EBF, a: vertex K punétum, cit ltæqua is pyra-
mm’ midi cujus bafis ana rriangulum, 8c vertex punétum H;

æqualibus enim 8: fimilibus plants continentar. quare 8C
prifma cujus bafis paraileiogrammum cars, eppoiita autemfi

. ,P



                                                                     

1.131511. X11.
îpfi méta linea me, majus cit pyramide cujus bafis une
triangulum 6c vertex punétum H. Prifma veto cujus bafis
parallclogrammum un; 6c oppohta ipfi reCta. linea un
efi æquale prifmati cujus Ëafis arc triangulum, 8c ipfi op-

ofitum rriangulum un. 5 8c pyramis cujus bafis triangu-
um AEG, vertex autem H punCtum, efl: æqualis pyramidi

cujus bafis HKL tnangulum, 8c vertex punâum D. ergo
duo prifmata de quibus diâum efl, fun: majora daabus di-
étis pyramidibus quaram bafes triangula ne un. vertices L
autem H D punéta. Tom igitur pyramis cujus ba s ABC tri-
angulum, vertex autem unétum D, divifa cit in duas py-
ramides æquales, 8c fimi es inter fe, 8c fimiles toti: 8c in
duo prifrnata æqualia: funtque duo prifmata dimidio totius
pyramidis majora. Quæ of’cendere oportebat.

PROP. 1V. THEOR.
Si fint du pyramider que alu, qua triangula": bafu ba-
. beant, dividatur autem «traque ipfimcm, (fin du: p]-

ramider æquale: inter fr, fimilefquc tari, é in du pu]:
mata aqualia ; à faflarum pyramidant «traque eodem
mode dividatur, arque lm lamper fiat: erit ut unim-
pjramidi: bali: 4d bafim alterius, ira à in ana pyramide
prifmata omnia ad prifmata omnia in aima pyramide
multitudin: «ualia.
Sint duæ pyramides æque altæ aux triangulares bard

habeant ABC ou, vertices autem nt punâa G H, 8c di-
xvidatur utraque ipfarum in duas pyramides æquales Inter (e,

fimilef ue toti, 8! in Gduo pri mata. æqualia ;
8c faâarum pyrami-
dum utraque eodem
modo divila intelliga-
tur: arque hoc femper.
fiat. cho ut ABC ba-
fis ad bafim par, ira
elfe rifmata omnia
quæ unt in p ramide
avec ad pu mata o-
mnia quæ in yra-
mide DEFH mu titu- s 6. v p, x-cdine æqualia. Quoniam enim 3x quidem eft æqualis xc,
AL veto æqualis Le; erit a XL ipfi AB parallela, 8c trian-a z. tout;l
gulum ne triangule Lxc fimile. eadem ratione 8c trian-

. gulum

2°?
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gulum DEF fimile cit triangule [cm-ï 8: quoniam se qui-
dem cit dupla cx, EF vero dupla ipfius FQ, ut B c ad
cx, ira erit a? ad m1.; 8c defcripra funr’ ab ipfis ne cx
fimilia 8c fimiliter ofira reâilinea ABC Lxc; ab ipfis vcro
EF rovfimilia 8c militer pofita reâiünea DE? p.035. cit

i n- relui-igitur b ur ABC rriangulum ad rriangulum Lxc, ira trian-
gulum par ad RQF rriangulum; permutando ut trian-
gulum ABC ad rriangulum DEF,.lta Lxc rriangulum ad
rriangulum Roy. fed ut Lxc rriangulum ad rriangulum

c 28. sa 32.1103, ira a prifma cujus bafis cf: trian lum Lxc, oppofitum
undecimïo autem ipli OMN, ad prifma cujus ba s mu rriangulum 5c
1("41mm op ofitum ipfi STY. ut igitur d ABC rriangulum ad trian-

gu nm par, ira prifma cujus bafis cit rriangulum Lxc,
oppofitum autem 1pfi ours, ad prifma cujus bafis 11.0s;P tri-
angulum, 8: oppofitum ipfi sur. 8c quoniam duo par.
mata quæ in pyramide ucc inter Çe æqualia funr, (cd 8c
quæ in pyramide DEFH prifmata inter fe fun: æqualia;
erit ur prifma cujus bafis parallelogrammum KLXB, op-
pofita veto ipfii recta linea M0, ad prifma cuius bafis Lxc
rriangulum, 8: oppofitum ipfi OMN, ira pri ma cujus ba-
fis parallelogrammum EPRQ, 8c oppofita retira linea 3T, ad
prifma cujus bafis RQ? rriangulum, oppofitum vero ipfi
sur. uare componendo, ur rifmata KBXLMO Lxcmuo
ad ri ma LXCMNO, ira pri mata 9150413? 1105er ad
prima ngsrr. 8c permutando, ut prifmata KBXLMO
LXCOMN ad prifmata no un arums, ira prima
Lxcuno ad prifma RQJSTY. ut autem rifma Lxcuuo
ad prifma RCLFSTY, ira ofienfa en: ba 1s Lxc ad a 03
bafim, 8c ABC bafis ad bafim par. ergo 8: ut rriangulum
ABC ad rriangulum DE F, ira quæ in pyramide ABCG duo
prifmata ad duo prifmata quæ in pyramide narra. Emili-
ter autem, 6c fi faétas Pyramides dividamus eodem modo
velut OMNG sTYH, etlt ut OMN bafis ad bafim STY, ira
quæ in pyramide OMNG duo prifmata ad duo prifmara quæ
in yramide STYH. (cd ut OMN bafis ad bafim sur, ira
ba xs ABC ad DE? bafim. 8c uri itur ABC bafis ad bafim
par, ira quæ in pyramide nec uo prifmata ad duo prir-
mata quæ in pyramide DEFH; 8: quæ in pyramide OM-
NO duo prifmara ad duo prifmara quæ in p ramide srvu;
6C quatuor ad quatuor. eadem autem o endentur 8c in
rams prifmatibus ex divifione Pyramidum AKLO, 5: Dr-
ns, 8: omnium fimpliciter mu titudine æqualium. Q19d
demonflrare oportebat. r

PROP.
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L1 n a n x11. ,0,
PROP. V. THEOR.

Pyramide: que eadem funr altitudine, à triangula": ba-
feJ habenr, inter fe fun: ut bafes. .
Sint eadem altitudine pyramides, quamm bafes uidem

triangula ne par, vernces autem puna-a G H. ico ut
ABC bafis ad bafim DEF, fic cire pyramidem une ad ’
DEFH pyramidem. Si enim non ira fit, erit ut nec bafis
ad bafim par, fic nec yrarnis, vel ad folidum minus
pyramide DEFH, vel ad majus. Sir Primum ad (olidum mi-
nus fitque ’z. 8c dividatur pyramrs DEFH in duas vra-
mi es æquales inter (a, 8: fimiles rori, 8c in duo pri mata j
,æqualia. funr duo igitur prifmara 4dimidio torius pyramidist 3. 503W
ma’ora. 8C rurfus pyramides ex divifione faéræ fanilirer di-
vi antur, arque hoc femper fiat, quoad fumantur quædam
pyramides a pyramide Dan-i, quæ finr minores excefl’u
quo pyramis mm; folidum z tuperat. iraque fumantur, 8c

.E ci. r a cfinr exempli caufa, pyramides DPRS sTYH. erunr igitur
reliqua in pyramide DEFH prifmara fonde z majora. divi-
datur etiam ABCD pyramis in totid’em partes miles py-
ramidi man-1. ergo 5 ut ABC bafis ad bafim ou, ira quarra. hujus.
in pyramide ABGG prifmata ad prifmata quæ in pyramide
DEFH. (cd ut ne bafis ad bafim on, ira pyramis 45cc
ad (olidum z. 8c igitur ut "ce pyramis ad folidum z.
ira quæ in pyramide ABCG prifmata ad prifmata quæ in
pyramide DEFH. major autem efi: jàymmw "ce prif- a
maribus quæ in ipfa faut. ergo 8c foli um Z prifmatibus,
quæ funr in pyramide DEFH, cit majus. fed 8c c minus: Ex pria.
quod fieri non poreft. non igitur ur ABC bafis ad bafim 43mm!!!-
DEF, ira efl pyramis nec ad [olidum aliquor minus py-t".
ramide DEFH. fimiliter oûendemus neque ut DEF bathisÉd

a m
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n saluât". um ABC a

Eocnrurs ELEMENTORUM
balim ne, ira elfe pyramidem Dam ad lolidum ali uod
pyramide A aco minus. Dico igitur ne ue elfe ut A 3c afis
ad bafim me, ira ABCG pyramidem ad i uod lolidum ma-
jus pyramide DEFH. Si enim fieri potelt, t ad majus, vide-
licct ad lolidum 1. erit igitur inverrendo ut DE! bali: ad
bafim ABC, ira lolidum 1 ad ABCG pyramidem. cum autem
lolidum r majus efi pyramide EDFH, erit ut [olidum 1 ad
ABCG pyramidem, ira DE sa pyramis ad (olidum aliquod
minus pyramide ABCG ut proxime oltenfum-luic. 8: ut
igitur DEF balis ad bafim ne, ira pyramis DEMI ad fo-
lidum aliquod pyramide ABCG minus, quod elt abfurdum
non igitur ut ABC balis ad balim DE? ira elt 45cc y-
ramis ad lolidum ali uod majus pyramide DEFH. olte nm

autem elt, neque a minus. quare ut ne bafis ad balim
DEF, ira el’r pyramis "ce ad DÉFI-l pyramidem. Pyrami-
des igirur quæ eadem funr altitudine, a: rriangulares hales
habenr, inter le (un: ut hales. Quod demonltrare opor-
rebat.

PRO P. V1. THEOR.
P ramide: que eadem fait: altitudiae (a pal ou: ba es
Jbabentjinter fe fun: ut bafer. ’ 1g f
Sint eadem altitudine pyramides, quæ polygonas hales

habeant [mena FGHKL: verrices autem M N punéta. Di-
co ut ABCDE bafis ad balim FGHKL, ira elfe ABCDEM py-
ramidem ad pyramidem se uxLu. Dividarur enim bals
quidem ABCDE in triangula ABC ACD ADB; bafis veto

A ÎB
FGHKL dividatur in triangula F c H F H1: FKL. 8c in uno
quoque triangule inrelligantur pyramides æque altæ arque

yramides âme à principio. quoniam igitur elt ut rriangu-
rriangulum ACD, cita ABCM pyramis ad pyra:

midem ACDM: 8: componendo ut ABCD trapezium ad tri-
angulum ACD, ira ABCDM pyramis ad pyramidem ACDM.
(cd 8c ut ACD rriangulum ad un, iraapyramis ACDM
ad ADEM pyramidem. ergo ex æquali, ut ABCD bafis ad
bafim aux, ira 413ch pyramis ad pyramidem 4mm.

8:



                                                                     

LIaEx XlI.
8: turfus componendo ut nous bnfis ad bafim ans, ira
ABCDEM pyramis ad pyramidem anam. eadem ratione,
8c ut FGHKL bafis ad bafirn FKL, ira 8c FGHKLN py-
ramis ad FK LN pyramidem. 8c quoniam duæ pyramides
fuut ADEM un. N, quæ rriangulares hales habenr, 8C ca-
dem funr altitudine; eritmt ADB balis ad bafim FKL, ira
ADEM yramis ad pyramidem FKLN. quôd cum lit ut
ABCDE gafis ad balim ana, ira. ABCDEM pyramis ad py-
ramidem ADEM; ut autem ADE bafis ad bafim un, ira
ADEM pyramis ad pyramidem FKLN: erit ex æquali, ut
balis ABCDE ad un. bafim, ira ABCDEM pyramis ad py-
ramidem "un. (cd 8c ut FKL bafis ad bafim FGHKL,
ira erat ô: FKLN pyramis ad pyramidem FGHKLN. quare
rurfus ex æquali, ut ABCDE balis ad bafim FGHKL, ita.e&
ABCDEM pyramis ad pyramidem F G H x L N. Pyramides
igitur qua: eadem funt altitudine, 8c p01 gonas hales ha-
benr, inter le lunr ut hales. Quod demonlïrare oportebat.

PROP.» VIL THEOR.
Omne prifma rriangulum: habens bafim, dividatur in ne:

pyramides æquale: inter fe, qua rriangularer bafer ba-
benr.

Sir prifma cujus bafis quidem rriangulum ABC, oppolitum
autem ipli par. Dico prifma ABCDEF dividi in tres py-
ramides æquales inter le, quæ triangulares habenr hales.
Jungantur enim BD ac CD. 8c quoniam parallelogrammum
ell: A n ID cujus diameter

BD, erit un rriangulum n arriangulo EBD a. æquale.
ergo pyramis cu1us balis
rriangulum A B D, vertex -
autem punâum c, æqualis i
elr pyramidi, cujus balis son
rriangulum, 8c vertex pun- - A 3
&um c. fed pyramis cujus bafis son triangnlum, 8c vertex
punétum c, eadem efr cum pyramide cujus bafis rriangulum
une, 8c vertex D punâum: iildem enim planis continentur.
ergo 8c pyramis cujus bafis rriangulum AED, vertex autem
punâ’um C,æqualis elt pyramidi cujus bafis EBC rriangulum,
8E vertex punC’tum D. rurfus quoniam nous parallelogram-
mum efr cujus diameter CE, rriangulum ECF triangu o car:
elrtæqualc. ergo 8c pyramis cujus bafis BEC rriangulum,
vertex autem punâum D, œqualis elt b pyramidi cujus bafis
rriangulum En, 8c vertex prmâàum D. fed pyramis guais

a a
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are EUCLIDIS ELEMENTORUM
bafis uidem une rriangulum, vertex autem punétum n
olten a ell: æqualis pyramidi cujus bafis rriangulum A un,
a: vertex c unâum. quare 8c pyramis cujus bafis trian:

lum ces, vertex punâum D, æqualis elt pyramidi cu-
jus balis rriangulum sur)
a: vertex c punérum. pri - n ama igitur ABCDEF dividi-
tur in tres pyramides inter
le æquales, quæ triangula-
res bafes habenr. Et uoni-
am pyramis cujus ba s Ann
rriangulum, vertex autem A 5 .unâum c, eadem en: cum pyramide, cujus a 15 triangu-
um un, a; vertex D punétum, iildem namque planis con-

tinerur: pyramis autem, cujus balis rriangulum A n D, 8C
vertex punCtum c, tertia pars oltenfa elt pnfmatis cujus
balis ABC rriangulum, 8c oppofitum ipli par : 8: pyramis
Étui; cujus bafis rriangulum ABC, vertex autem p pun-

urri, tertia pars elt pri mans eandem bafim habenns,v1de-
licer une rriangulum, 8c oppofitum ipli rriangulum on.
Q19d demonltrare oportebat.

COROLL.
r. Ex hoc manifeltum en omnem pyramidem tertiam

pattern elfe prilmatis bafim habenris’eandem, 8: altitudi-
nem æqualem, quoniam li bafis prifmatis aliam quandam
figuram. rectilineam obtinear, ô: oppofitam ipli eandem;
dividitur in rifmata quæ triangulares hales habenr, bali-
bufque o po ta etiam triangula.

a. Pri mata æque alta liant inter le ut hales.

PROP. VIH. THEOR.
Simile: pyramider que triangulare: (nife: baient, in m’a

plieara fan: proportion homologuant laurant.

Sint fimiles 8c limiliter pofitæ pyramides, quarum hales
- uidem triangula ne par, vertices autem c H nuera.

1C0 ABCG pyramidein ad pyramidem DEFH, tri icaratn
proportionem habere ejus «juam ne haber ad se. ample-
antur enim BGML une olida parallelepipeda. a: quo-

t 9- P4: niam pyramis 45cc fimilis ell pyramidi DEFH, eriraan-
"udmm’ gulus ne angulo DE? æqualis, angulufque onc æqualis
û I.,Def. angulo une, 8: au lus ne an ulo DER. arquera-li ut
5m- n ad ne, ira ne a se, 8c ne a au. quoniamigitur en;

v ut
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ut A8 ad DE, ira ne ad et, 8c circum æquales angulos
larera funt properrionalia, parallelogrammum BM paralle-
logrammo et fimile erit. eadem ratione, 8c parallelogram-
mum NB fimile elt pa- Lrallelogramme En, 8c À); x o
arallelogrammum BIC p 1,ipli EX parallelogram- l

I

me. tria igitur paralle-
logramma BM un au.
gibus a? 3x au funr . N
1m: 1a. e tria ui-

, dem un au Bthri-bus op efitis cæqualia Il C E F au: lande.’ 85 limi la lum, tria vere a? Ex sa tribus eppefitis arqua-"n".
’ lia ô: limilia. uare (olida BGML une fimilibus planis
, 8c numere æqu ibus centinentur; ac propterea 4 limile elt a 9. nef.
, nom. lolidum folido nave. limilia autem (olida paralle- u"mimi.
’ lepipeda in c triplicata fun: proportione hemelegorum la" 3;. unde-

terum. ergo lolidum nom. ad lolidum sape triplicatamcimi.
haber repertionem ejus uam haber latus homologum ne
ad a F Komelegum lares. cd f ut nom L lolidum ad lolidum
EHPO, ira 45cc Æyramis ad pyramident ont! r pilums
enim feinta pars e iplius (eiidi, cum prilma qued e dimi-
dium folidi parallele ipedi, fit pyramidisgtriplum. quareg r. Cor.
8: pyramis une a pyramidem DEFH triplicatam predëfimenr
portionem habebit ejussquam se haber ad sa. (li-cd de-"’-

menllrare oportebat. r

H R

. f talquiez; *

Car. Ex hoc Ferfpicuum ell, 8: limiles pïramides quæ
multangulas ba es habenr, inter le elfe in trip icata propor-
tione hemelegorum laterum. iplis enim divifis in pyrami-
des triangulares hales habentes: quoniam 8c fimilia pely-
genaquæ funt in bafibus, in fimilia trianguladividuntur, 58: b se. rem.
numere æqualia 8c homelo a taris; erit ut una pyramis in
una pyramide triangul-arcm abens balim ad pyramidem in
altera triangularem balîm habenrem,ita a: omnes pyramides
in ana yramide triangulares habentes hales ad omnes in al-
tera triangulares hales habentes; hoc elt, ira pyramis ipfa
multangulam habens balim ad pyramidem quæ multan-
gulam bafim haber. fed pyramis triangularem habens balim
ad pyramidem quæ triangularem balim haber, el’r in tripli-
cata proportione hemelegorum larcrum. 8c pyramis igitur
Élygonam habens bafim ad pyramidem limilem bafim ha-

ntem, triplicatam proportionem habebit ejus quam latus
homologum haber ad hemelegum latus.

- 02. PROP.

4A4; A, k A ,



                                                                     

au i EUCLIDIS ELEMENTORUM
PROP. 1X. THEOR.

Æqualium pjramidum, 6" rriangulum: bafe: habentium,
bdffl à altitudines reciproce fun: proportionales: 6’
quarum pyramidum rriangularer (raft: habentium, bafi’:
0 altitudines reciproce fun: proportionaler, i114: fun: a-
qualer.

Sint nempe pyramides æquales,quæ triangulares bafes ha-
beaur ABC DEF, vertices veto G H punch. Dico p rami-
dum A ace DEF H bafcs 8c altitudines reciprecari; (cil.
ut ABC bafis ad bafim pas, ira elfe pyramidis DE ru altitu-
dinem ad altitudinem pyramidis 45cc. Compleantur enim
BGML EHPO (olida parallelepipeda. 8c quoniam pyramis
A ace efi: æqualis pyramidi DE PH, arque elt pyramidis
quidem ABCG fextu lum BGML lolidum, rpj’ramidis veto

. 15-.quinri. n a F H fextuplum le idum z a P o; erit 4 o idum a G ML
lolide EHPO æquale. æqualium autem feliderum paralle-

lepipedorum hales 8c 2altitudines reciprocan- X 1*i.34.."nde’ tur 6. el’c ioitur ut au 1’.

Wh ,bafis ad baïim sa, ira (r
Il H P e felidi altitude
ad altitudinem felidi

BGML. redut au ba- M rfis ad bafim se, ira- CABC triangulum ad
rriangulum DBF. ergo A B ’ D
8c ut ABC rriangulum ad rriangulum par, ira folidi une
altitude ad altitudinem felidi nom L. fed felidi quidem
aure altitude eadem el’r cumaltirudine pyramidis DEFH;
felidi vero BGML altitude eadem elt cum altitudine pyra-
midis une: cit igitur ut A ne bafis ad bafim Du, ira py-
ramidis DEFH altitude ad altitudinem pyramidis "ce.
quare pyramidum nece DEFH hales altitudines reci-
grece lunr properrxonales. Et li pyramidum nece .DEFH

ales 8c altitudines reciprece funt properrienales,fir ue ut
ABC bafis ad bafim Dur, ira p ramidis DIFH altitu o ad
altitudinem pyramidis ABCG. ico au ce pyramidcm py-
ramidi DEFH æqualem elfe. Iifdem enim cenltruétis, quo-
niam ut ne bafis ad bafim DE r, ira elt est: H pyramidis
altitude ad altitudinem pyramidis ABCG; ut autem ABC
balis ad bafim DEF, ira au parallelegrammum ad parallelo-
.gramrnum 8P: erit 8: ut parallelogrammum au ad a? pa-
rallelogrammum, ira pyramidis DEFH altitude ad altitudi-

ne [Il
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nem pvramidis sacs. fed pyramidis quidem DEFH alti-
tudo eadem elt cum altitudine folidi parallelepipedi EHPO;

i. pyramidis vere une altitude eadem elt cum altitudine
3 folidi parallelepipedi BGML: el’ti itur ut BM balis ad bafim

EP, ira une folidi arallelepipe ialtirude ad altitudinem,
Solidi parallelepipe i BGML. quorum autem lolidorum a-
rallelepipedorum bafes 8c altitudines reciprecanrur, ea c unr au; Inde:

213

æqualia. lolidum igitur parallelepipedum BGML æqualeumlt
ï; cit felide parallelepipedo aure. arque cil: felidi quidem
I. nGML fexta pars pyramis ABCG: folidi vero sure iri-
3 dem fexra pars pyramis DEFH. ergo pyramis ABCG pyra-
c; midi DEFH e11: æ ualis. Æqualium igitur pyramidum, 8c

triangulares bafes abentium, hales 8: altitudines reciprece
fiant propertionales: 8c uarum pyramidum rriangulares ba-
fes habentium bafesôt a tirudines reciprece lum proportio-
uales, illæ leur æquales. Quod oportebat demenltrare.

PROP. X. THEOR.
Omnis coma renia par: e]! cjlindri, qui eandem Infini ba-

bet (7’ altitudinem 69144km.

Habeat cenus eandem bafim quam cylindrus, videlicct
circulum ABCD, 8c altitudinem æ ualem. Dico cenum ter-
tiam partem elfe cylindri, hoc e cylindrum coni triplum
elle. Si enim cylindrus non fit triplus com, vei major erit

uam triplus, Ivel miner. fit primo major quam triplas. 8c
defcribarur in ABCD circule quadratum A ne D. ergo qua-
dratum ABCD majus ce quam dimidium ABCD circuli. a:
à quadrato ABCD erigatur prifma æque altum cylindre,
qued quidem prifma mans e-
rit quam cylindri dimi lum;
quoniam fi circa circulum A n-
CD quadratum defcribatur,erir B n
inlcriptum » uadratum dimr- .dium circum cripti. 8c linr ab
eifdem bafibus ereétafolida pa- I q
rallelepipeda æ ne alta, nimi- C I
rum prifrnata ip a. quare prifmata inter le funt au: baies, 8cA 3.- c°’° 7°
prifma igitur ereâum à quadrato ABCD dimidium el’c pull, "in
matis ereéri a quadrato qued circa circulum ABCD defcri-
bitur. at ne elr cylindrus miner prifmate ereé’te a quadrato

uod de cribitur circa circulum ABCD. prifina igitur ere-.
um a quadrato A BCD æque altum cylindre, dimidie cy-

lindri elt majus. fecentur circumferenriæ au ac CD DA.
bifariam in punaisa F a H, 8:65 EB, BF se ce ce Du,

3 H A



                                                                     

au
b ollendi-
tur. ad a.
hujus.

e Lamina
hujus.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
HA jungantur. unumquodque igitur rriangulorum aux
nrrc con DH A ma’us 5 efi: dimidie porrionis circuli A ncD,
in qua cenliltit. erigantur ab unequeque rriangulorum au
arc CGD DHA prifmara ægue aira cylindre. ergo ç:
unumquedque ereétorum . prifmatum majus elr dimidie
porrionis cylindri quæ ad iplum cit. quoniam li pet pun-
6ta s r c H parallelæ iplis au ac CD DA ducantur,
cempleantur in iplis sa ac en m parallelegramma, a qui-
bus felida parallelepipeda æque .alt-a cylindre enganrur:
erunt uniulcujufque ereéterum dimidia prxfmata ca 4.un
(un: in triangulis A sa n se CGD pas. 8c lunr cylmdn
portienes ereâtis lolidis parallelepipedis minores. ergo 8C
rifmara uæ in triangulis un ne ce!) DHA majora
unt dimi le portienum c lindri uæ ad ipfalunr. itaque

reliquats circumferentias ecantes ifariam, jungentefquc
métas lineas,8t ab unequeque rriangulorum erigenres pul-
mata æque aira cylindre, 8c
hoc femper facientes, tandem
relinquemus qualdam portie-
nes cylindri quæ r minores e- B
runt exccfl’u, que cylindrus ce-
nirriplum fuperar. relinquan-
tur jam, 8: finr sa en BF ne ce G
on DH HA. reliquum igitur cprilma, cujus bafis quidem pelygonum AEBFCGDH, al-
titude autem eadem quæ cylindri, tmajus en: uam triplum
coni. fed prilma cujus bafis AEBFCGDH po ygonum, 8c

a r. Cor. 7. altitude endem quæ cylindri, rriplum d elt pyramidis, cujus
hujus. bafis pelygonum A E a FCG D H, vertex autem idem qui

ceni. ô; pyramis.igirur cujus bafis pelygonum AEBFCG-
DH, vertex autem idem ui ceni, major elt cono qui ba-

Jim haber ABCD circulum. ed 8: miner: (ab ipfo enim com-
prehenditur.) qued fieri non potel’r. non igitur c lindrus
major eritquam triplus ceni. Dico infuper neque cy indrum
minorem elfe quam triplum ceni. Si enim fieri poteft, lit
cylindrus miner quam triples coni. erit invertende conus
major quam terris. pars cylindri. defcribatur in A ace cir-
cule quadratum ABCD. ergo quadratum ABCD majus elt
quam dimidium A B c D circuli. 8c a quadrato au c D eri-
garur pyramis, verticem habens eundem quem cenus; py-
ramis igitur ereéta major el’r quam coni dimidium : quo-
niam, ut ante demenltravimus, fi circa circulum quadratum
defcribarur, erit quadratum A n c D dimidium ejus qued
circa circulum defcriprum elr: 8c fi a quadratis erigantur
(olida parallelepipeda arque aira cono, quæ 8c prifmara spa

pellantur

ibu-



                                                                     

à. . fi ......-.. A

la

c9

î ’LInElt X11.
pellantur erit I qued a quadrato arien erigitur, dimidium
ejus, qued ereétum elt a quadrato Circa Circulum defcripte;
etenim inter le flint ur baies. quare 8c tertiæ partes ipfa-
rum. pyramisi itur cu’us bafis quadratum a BC D, dimidia
elt ejus pyrami is quæ uadrare circa Circulum defcnpto
erigitur. fed pyramis ere a a quadrato defcripte circa err-
culum, major elr cene; iplum namque comprehendir. er-
go pyramis cujus bafis ABCD quadratum, vertex autem idem
qui ceni, major elt quam ceni j H

imidium. feeenrur circumfe-
rentiæ A B ne ce Da bifariam
in puna-i5 a r c a. 8c jungantur
au un ne ne ce on Du
H A. 8c unumquedque igitur
rriangulorum au ne cep
Du A majus elt quam dimi-
dium pertienis circuli ABCD, in qua confiltir. erigantur
ab unequeque rriangulorum un nec con DHA pyra-
mides verticem habentes eundem uem conus. ergo 8c u-
naquæâiuepyramidum eodem m o eraétarum major eli:
quam midium portienis ceni quæ cit ad ipfam. itaque
reliquas circumferentias [ecantes bifariam, jungenrefque
reàas lineas, 8c ab unequeque rriangulorum erigentes
pyramides verticem habentes eundem quem cenus, 8c

oc femper facientes, e relinquemus tandem quafdem ceni
porrienes quæ minores erunt excell’u que conus tertiam
cylindri partem fuperar. relinquanrur; 8c lint quæ in ipfis
A: En Bi? se ce en Du HA. reliquai itur pyramis cujus
balis Æelygenum surmena, 8:. vertex i em qui ceni, ma-
jor e quam tertia cylindri pars. (cd pyramis cujus bafis
pelygonum AEBFCGDH, vertex autem idem qui ceni, renia
pars elt prifmatis cujus bafis pelygonum AEBFCGDH, alti-
tude autem eadem quæ cylindri. lrifma igitur cujus bafis
AEBFCGDH p01 genum, 8c altiru e eadem quæ cylindri,
majus elt cy in ro cujus balis en: circulus ABCD. fed 8c
minus: (ab ipfe enim comprehenditur.) qued fieri non pe-
telt. non igitur cylindrus miner efi: uam triplus ceni. e-
ltenl’um autem eft neque majorem dg quam triplum. ergo
cylindrus ceni triplus lit necelfe cit; ac propterea cenus
tertia pars cylindn. Omnis igitur conus tcrtia pars en: cy-

, lindri, eandem quam ipl’e balim habenris, 8: altitudinem æù
qualem. Œed demenl’rrare oportebat.

,04 mon

ars
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a 6. hnjus.

a tarama
trajet.

EUCLinrs ELEMENTORUM

PROP. XI. THEOR.
Coni à cylindri qui eandem habenr altitudinem, inter [a

fun: in bafes.

Sint in eadem altitudine ceni 8: cylindri, quorum baies
circuli ABCD mon, axes autem KL un, 8: diametri ba-
lium AC ne. Dico ut au en circulus ad circulum mon,
ira elle cenum AL ad EN cenum. Si enim non ira fit; erit
ut ABCD circuius ad’circulum EFGH ira cenus AL ad ali-
quod lolidum minus ceno EN, vei ad majus. lit primo ad
minus qued lit X. 8: que minus cit lolidum x ceno EN, ci
æquale fit r (olidum. Iconus igitur au ipfis foiidis x I cit
æqualis. delcribatur in mon circule quadratum mon,

uod ma’us elt dimi- t.L hie circu o. erigatur à.

quadrato E ne H py- D Hramis æque aira ceno. T V opyramis igitur ereéta

major elt ceni dimi- A Gdie. uam fi circa cir-
culum quadratum de- Pfcribamus, 8c ab iplb q t.. Berigamus pyramidem
æque altam ceno; erit infcripta pyramis pyramidis circum-
fcriptæ dimidium : etenim inter le a flint ut hales. conus au-
tem circumfcripta pyrami- t
de elt miner. ergo pyramis i I xcujus bafis quadratum ures,
vertex autem idem qui ce-
ni, major cit ceni dimidia. x
fecenrur circumfercntiæ EF
r c G H H E bfiariam in E
punétisPRs o;8:er. il? -
Pr FR ne es sa Hejunganrur. unumquodqueigirur trian-
ulorum Hou un me osa majus elt quam dimidium

fegmenti circuli in que cenliltit. erigatur ab une neque
rriangulorum Hors un une osa pyramis æque ta ce-
no. ergo 8: unaquæque ereâarum p ramidum major cit
dimidie pertienis ceni, uæ cit ad ip am. itaque reiiquas
circumferentias (ecantes ifariam, 8c jungentes retiras ii-
neas, 8c ab unequeque triangulerum erigenres yramides
æque airas ceno, arque bec femper facientes, b re inquemus
tandem aliquas pertienes ceni, uæ leiido r minores erunt.
relinquantur, 8: fint quæ in ip HO or. a? PF en ne es

3H.

W-«ü-
fifi...
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3H. reliqua igitur pyramis cujus. bafis pelygonum HOEP-
FRGS, altitude autem eadem quæ coni, major cit folido
x. defcribatur in Circulo ABCD polygone H o E P F R G s
fimile 8c fimiliter pofitum polygonum DTAYchv, 8c ab
ipfo erigatur pyramis æque alta cono AL. quoniam igitur
cit un quadratum ex AC ad quadratum ex EG, ira c DTA Y-c x. nains.
nqçv polygonum ad p01 gonum HOEPFRGS; ut autem
guadratum ex AC adqua ratum ex ne, ira ABCD circulus

ad circulum 2mm: erit ut ABCD circulus ad circulum; a. hujuc.
ne H, cira pelygonum DTAYnogv ad polygonum Ho-e u.quimi.
urnes. fed un ABCD circulas ad circulum mon, ira
conus AL ad x folidum: 8c ut polygonum DTAYBQCV
ad polygonum HOEPFRGS, tira pyramis cujus bafis DTAY-
Bogv poly onum, vertex autem punâum L, ad pyrami-
dem cujus afis pelygonum HOEPFRGS, ô: vertex pun-
üum N. ut igitur conus AL ad x (olidum, ira pyramis,
cujus bafis pelygonum DTAYnQçv, 8c vertex punétum
L, ad pyramidem cujus bafis polygonum HOEPFRGS, 8:
vertex N punétum. conus autem AL major cit pyramide
quæ cit in ipfo. majus i itur cit (olidum x pyramide qua:
ei’c in cono EN. fed 8c o enfum cit minus. quod fieri non
otefi. non igitur ut ABCD circulas ad circulum mou,

ira efl: A L conus ad (olidum aliquod minus cono EN. 13-,
militer demonfirabitur neque ut EFGH circulas ad circu-
lum ABCD, ita elfe conum EN ad aliquod folidum minus
cono A L. Dico præterea neque efle ut ABCD circulus ad
circulum EFGH, ira AL conum ad ali uod [olidum majus
cono EN. Si enim fieri porc-fi, fit ad f0 idum majus, quod
fit Z. ergo invertendo ut mon circulus ad circulum ABCD
ira erit folidum z ad AL conum. (cd cum fic folidum z
majus cono EN - erit ut (olidum z ad AL conum, ira conus
EN ad aliquod folidum minus cono AL. 8c igitur ut mon
circulus ad circulum ABCD, ira conus EN ad aliquod fo-
lidum minus cono AL, quod fieri non poiTe oflanfirm ei’c.
nonigùurutABchùaflusadCÙCMunlarea,flaconus
AL ad ali uod (olidum majus cono EN. circulum autem en;
neque c e ad minus. ergo ut ABCD circulus ad circulum
EFGH, ita cit conus AL ad EN conum. (cd ut conus ad
conum, itafefi: cylindras ad cylindr’um; en: enim urerquefIS-quinü-
utriufquex triplus. se igitur ut A ne!) circuius ad circulum; m. hujlu.
mon ira in ipfis cylindri æque alti conis. Ergo coni 6c A
cylindri qui eandem habenr altitudinem, inter [e funr ut
bafes. ngd demonfirare oportebat.

PROF;
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PROP. X11. THEOR.
83mm: uni à cylindri inter je fun: in triplicam proportion:

diametmum que fun: in bafibus.

Sint fimiles coni a: cylindri, quorum bafes quidem cir-
culi ABCD mon, diametri veto bafium BD PH, ë: axes
conorum vei cylindorum KL MN. Dico conum cujus ba-
fis ABCD circulus, vertex autem punflum L, ad conum
cujus bafis circulus mon, Vertex autem N punétum, tri-

licatam habere proportionem ejus quam habet un ad sa.
à enim non habet conus ABCDL ad conum EFGHN tri-

licatam proportionem ejus quam un habet ad PH, haba-
git ABCDL conus ad
aliquod (olidum mi-
nus cono EFGHN tripli-
catam proportionem,
vei, ad majus. Ha- 4
beat primo ad minus, a
quod fit x: St defcri-
batur in EFGH. circu-
lo uadratum en; H.
qu rarum igitur EF-
6H majus en: dimidio mon circuli. 8: erigatur a qua-
drato mon pyramxs a ue altancono. ergo ereéta pyramis
major cit quam com 1mi-
dium. itaque feeentur sa
FG on HE circumferentiæ
bifariam in punétiso P n s,
8c jungantur no on a? Po x
on un Hs sa. unumquod-
que igitur rriangulorum non
ne sur! HSE majus en
dimidio fegmenti circuli arcs, in quo confifiit. 8c eri-
gatur ab unoquoque trian lorum nos ne cru-r un
pyramis eandem verticem abens quem conus. ergo ô:
upaquæque ereëtatum pyramidum major eft quam dimi-
dium gortionis ceni, uæ cit ad ipfam. fecantes igitur reli-
quas Circumferentias ifariam, jungentefque métas lineas,
8c ab unequoque rriangulorum erigentes p ramides eun-
dem habentes verticem quem conus, arque oc femper fa-
cientes, atandem relinquemus quafdam coni portiones quæ
minores erunt exceffu quo conus EFGHN ipfum x folidum fu-
perat. relinquantur, 8c fiat quæ in ipfis no OF FP PG on
la as sa. reliqua igitur pyramis cujus bafis quidem poly-

gonum
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gonum serrons, vertex autem N punaum, major eft l’oli-
do x. defcribatur etiam in circule ABCD, polygone BOFPGRHS

e fimile 8c fimilirer pefitum pelygonum A’rBchnq: a que
erigatur pyramis eundem verticem habens quem conus : 8:
rriangulorum continentium pyramidem cujus bafis quidem
cli- pelygonum ATBYCVDQ, vertex autem punCtum L, unum
fit LET; rriangulorum veto continentium pyramidem cujus
bafis EOFPGRHS pelygonum, 8: vertex punCtum N, unum
fit NFO : 8c jungantur KT M0. quoniam igitur cenus ABCDL
fimilis cit ceno EFGHN, erit b ut ne ad FH ira KL axis ad” 14- .54”
axem MN, ut autem un ad PH, cira 3x ad FM. itaque utfl’îm’â.
a: ad m ita KL ad MN: 8c permutando ut BK ad xL, ira m "
ad MN. 8: cum perpendicularis urraque cit, 8: circa æquales
angulos BKL FMN latera (un: proportionalia: fimile igi- .
tur d en: un. rriangulum triangule FMN. Rurfus quoniamd 6- mm
el’c ut me ad KT, ita FM ad me, 8C circa æquales angulos
BKT FMO iatera funtrproportioualia; etenim quæ pars en: i
angulus un quatuor reôterum qui flint ad K centrum, ea-
dem el’c pars ô: angulus n40 quatuor rcâorum qui l’un:
ad centrum M; erit 5 rriangulum BKT triangule FMO fimi-
le. 8c quoniam ofienfum cit ut BIC ad KL, ira elfe FM ad
MN; æqualis autem ei’c BK ipli KT, 8c FM ipli Mo: erit
ut TK ad KL, ira 0M,ad,MN: 85 circa æquales angulos
TKL OMN latcra funr reportionalia; reé’tienim funt: tri- ,
angulum igitur un: unzle cit triangule MNO. qued cum
ob fimilirudinem rriangulorum BKL PMN, fit ut LB ad 3x,
ira NF ad FM’ 0b fimilitudinem vero rriangulorum BKT
FMO, ut K8 a ET, ita MF ad F0: erit ex æquali ut LB
ad ET, ira NF ad po. rurfus cum 0b fimilitudinem rrian-
gulorum LTK NOM, fit ut LT ad TK, ira No ad 0M; 8c
0b fimilirudinem rriangulorum KBT omit, ut KT ad T8,
ira M0 ad or: ex æquali erit ut LT ad Ta, ira No ad or,
olienfum autem el’t 8c ut TB ad BL, ira OP ad FN. quare
rurfus ex æquali ut TL ad LB, ira ON ad NF. triangule-
rum igitur LTB NOF proportionalia funt larera, ideo ne
æquiangula funt Un; NO?- triangula, 8: inter le cfimi ia.t Io fait
quare à; pyramis cujus bafis rriangulum un, vertex au-
tem L punétum, fimilis cit pyramidi cujus bafis [me tri-
angulum, 8c vertex unâum N; fimilibus enim planis con-
tineatur, 8: multitu ine æqualibus. pyramides autem fimi-
les, 8e quæ rriangulares baies habenr, in! triplicata flint; 8. 1min.
proportione hemelegorum laterum. ergo pyramis BKTL ad
pyramidem FMON triplicatam haber proportionem ejus
quam BK haber ad FM. fimiliter a punais quidem A QD v
c x ad K, a putréfia vere a a H a c P ad M ducenres îçétas

incas

441
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lineas, 8C a triangulis erigentes pyramides vertices eofdem
habenres quos ceni, el’rendemus 8c unamquamque pyra-
midum’ e’ufdem ordinis ad unamquamque alterius or-
dinis tripiicataml roportionem habere ejus quam haber
a: latus ad hômoîogum larus MF hoc el’t quam BD ad

d unum confequentium,
ira omnia antecedentia ad omnia confequentia. eft igitur
8: ut am pyramis ad pyramidem FMON, ira rota pyramrs
cujus bafis ATnchDQHpolygonum, vertex autem pun-
étum L, ad rotam py-
ramidern cujus bafis
pelygonum a o F P G-
alas, 8c vertex pun-
étum N. quare 8: py-
ramis cujus bafis AT- 3
nxcvnoy pelygonum,
vertex autem pun-
âum L, ad pyramidem
cujus balis pelygonum,
EOFPGRHS, 8: vertex punétum N, triplicatam proportio-
nem haber ejus quam au haber ad PH. ponirur autem co-
nus cujus bafis circulus A8
c1) vertex autem punélum j ’
L, ad [olidum x triplicatam
proportionem habere ejus
quam BD ad PH. ut igitur
conus cujus bafis circulus
ABCD, vertex autem pun-
&um L, ad (olidum x, ira efl:
pyramis cujus bafis ATnchnmpolygenum, vertex au-
tem punérum L, ad pyramidem cujus bafis pelygonum so-
FPGRHS, 8c vertex punétum N. dié’tus autem cenus major
en: pyramide quæ in ipfo; etenim eam comprehendit. ma-
jus igitur cil: 8C (olidum x pyramide cujus bafis pelygonum
EeFPGRHs, vertex autem punétum N. fcd 8c minus. qued
fieri non potefi. non igitur cenus cuius bafis ABCD circu-
lus, 8c vertex punétum L, ad aliquod (olidum minus ceno
cujus bafis circulus EFGH, ô: vertex N punâum, tri lica-
tam proportionem haber ejus quam ne haber ad au. imi-
liter demonfirabimus neque conum EFGHN ad aliquod
(olidum minus ceno ABCDL triplicatam proportionem ha-
bere ejus quam haber FH ad BD. Iraque dico neque ABC-
DL conum ad folidum majus ceno mon»: triplicatam
habere proportionem ejus quam ne haber ad sa. Si enim
fieri potefi, habeat ad a iqued (olidum majus, qued fit z. in-

vertendo

x Z
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proportionem haber ejus quam PH ad BD. cum autem cit
lokoum z majus ceno uFeHN; erit ur (olidum z ad conum
ABCDL, ira EFGHN conus ad aliquod lolidum minus ceno
ABCDL. ergo 8c conus EFG HN ad folidum aliquod minus
ceno ABCDL triplicatam proporrienem habebit ejus quam
En haber ad ne, qued fieri non polie demonltratum efi’.
non i girur ABCDL conus ad [olidum aliquod majus ceno
EFGHN, triplicatam proportionem haber e’us quam BD ad
PH. circulum autem cit neque ad minus. (âge conus AB-
an ad EFGHN conum triplicatam proportionem haber u
ejus quam en ad En. ut autem conus ad conum, ira b cy-hs’aumdi
lindrus ad cylindrum. cylindrus enim in eadem exiliens, .
bafi in qua cenus, 8c ipfi æque altus, ceni i triplus cit, cumj i°- hl".
olienfum fit, omnem conum tertiam pattern elle cylindri
eandem quam ipfe bafim habentis, 8c æqualem altitudinem.
ergo 8c cylindrus ad cylindrum triplicatam proportionem
habebit ejus quam BD haber ad en. Similesi itur ceni a:
cylindri inter le funt in triplicata proportiene iametrorum
quæ funr in bafibus. QIPd demonfirare oportebat.

- PROP.XlIl. THEOR.
Si glindru: plana [catur appofiti: p14-

m’a paraileio, erit ut cylindras ad c]-
Iindrum, in; axis ad axent.
Cylindrus enim An plane en fece-

tur oppofitis planis A8 ce parallelo,
8c occurrat 3x1 et: in x punëto. Dico ut
ne cylindrus ad cylindrum en, ira elfe
EK aXem ad axem KF. Producatur enim
a? axis.ex utraque parte ad punôta
L, M’ 8c ipfi quidem ex axi ponantur
arqua es quotcunque EN NL, ipli vero
Px æquales quotcunque PX XM: ô:
per punéta L N x M ducantur plana iplis
A8, ce parallela: arque in planis et
L N x M circa centra L N x M inte li-
gantur circuli 0P us TY vqæquales
ipfis An ce; 8c cylindri PR R3 DT
Tïinrelligantur. quoniami itur axes
LN NE 2K inter (e funt æqua es, erunt
cylindri PR un ne inter le tut bafes.
æquales autem funr bafes. ergo 8: cylin-
dri PR un ne flint æquales. quod cum axes LN NE a: inter

r:

M
a "Julia."
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le æquales linr, iremque cylindri PR un ne inter. le æ.
quales; fitque ipforum LN NE EK multitude æquahs mul-
titudini ipforum PR un ne: quotuplex L
ell: axis KL ipfius EK axis, toruplex erit y
8c PG cylindrus cylindri en. eadem
ratione ô: quotuplex el’r MK axis ipfius
axis KF, toruplex elt 6c QG cylindras
cylindri en. à: fi quidem axis KL lit
æqualis axi KM, erit 8: l’G cylindrus
cylindre cææqualis; li autem axis Lx
major fit axe KM, 8c cylindras PG ma-
jor erit cylindre GQ; 4S: li miner, mi-
ner. uaruor igitur exifienribus magni»
tudiniims, videlicct axibus tu: KP, 8c
cylindris ne G D, fumpra funt æque
multiplicia, axis quidem Ex 8c ne cy-
lindri, nempe axis xL 8c cylindrus P6;
axis vero KF, 8c cy indn en æque
multiplicia, axis fcilicer KM 8c oLcy-
lindrus: 8c demonl’cratum e li LK axis
fuperat autem KM, 8c PG cylindrum fu-
perare cylindrum cg; 8c fi æqualis æ-
qualem; 8c li miner minorem. elr b igi-
tur axis Ex ad axem ne, ut ne cylindrus
ad c lindrum en. uare li cylindrus plane fecerur appeli-
ris p anis parallelo, erit ut cylindrus ad cylindrum, ira axis
ad axem. Quod demonltrare oportebat.

PROP. XIV. THEOR.
In «ualibus Influx titillent" renié tylindri, inm f: fun:

a: altitudines.

Sint enim in æqualibus balibus A3 r
en, cylindri En FI). Dico ut un cylin-
drus ad cylindmm en ira elfe ou ax-
em ad axem in. Pro ucatur enim xL
axis ad punétum N, ponaturque ipli
ou axi æqualis LN; ô: circa axem LNr E
intelli arur cylindrus CM. quoniam igi-
tur cy indri En CM eandem habenr al-

M

4 u.lmIiiIs-ritudinem, inter fe 4funt ut hales. hales
autem flint æquales. ergo a: c lindri
si! CM inter le æquales erunt. quo-
niam c lmdrus FM fecatur plane en, a 3 M

b :;.hujus.oppofins planis parallelo, cri-ici ut. ou

A
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cylindrus ad cylindrum FD, ira axis LN.ad xL axem. ,æqua-
lis autem clic, cylindrus quidem CM cylindre en; axis veto
LN axi en. , el’c igitur ut En cylindrus ad cylindrum en,
ira axis en ad KL axem. ut autem un cylrndrus ad cy-
lindrum F1), ira c ABG conus ad conum ce: - cylindri flint .. "quina,
enim conorum Il tripli. ergo a: ut en axis ad axem xL,.rta; mm
cil: A ne conus ad conum CDK, 8c cylindras saad FD cy-
lindrum. In bafibus igitur æqualibus exilientes ceni a: cy-
lindri, inter le funt ut altitudines. QlLod demonlirare o-
portebar.

PROP. XV. THEOR.
Æqualium tortorant à cylindrum»: baffe: (7’ altitudine: re-

j , tiprare fan: proportionales; Ù quarum conorum à glia- .
drorum bafe: (9’ altitudine: reciproce la»! proportimles,
illi inter jà fiant æquales.

Sint æquales ceni ô: cylindri, quorum bafes quidem au
ce mon circuli, 8c diamctri iplorum Ac E0; axes au-
tem KL MN; qui quidem a: conorum vel cylindorum leur
altitudines: 8c cempleantur cylindri Ax ne. Dico cylin-
drorum AX E0 baies 8c altitudines reciproce proportio-
nales elfe, hoc cit, ut ABCD bafis ad bafim area, ira elfe
altitudinem MN ad altitudinem xL. R
altitude enim KL vel æqualis, elr alti-
tudini MN, vel non æqualis. Sir pri-
me æqualis. arque cil Ax cylindrus
æqualis cylindre se. qui autem ean-
dem habenr altitudinem ceni 8c c -
lindri inter le funt Irut baies. æquo. is
igitur ell: balis ABCD bali mon. efi:
igitur ut balis ABCD ad mon bafim,
ira MN altitude ad altitudinem KL- Non
fit autem altitude KL altitudini MN æ- j.

. . A L,quahs fed major lit MN, 8c auferatur,
ab ip a MN altitudini Lit æqualis PM,’ i I
8: pet D fecetur E0 cylindrus plano TYS oppolitis la-
nis circulorum mon . ne parallelo, intelligaturque cy in-
drus Es cujus balis quidem mon circulas, altitude au-
tem PM. quoniam igitur A: cylindrus æqualis ell: cylindre
se, allus autem aliquis elt cylindrus Es; erit ut Ax cy-
lindrus ad cylindrum Es, Il ira cylindrus se ad Es cylin-t 7, m
drum. fed ut A: cylindrus ad c lindrum ES, a ira bafis
ABCD ad EFGH bafimj; cylindn enim A: E: eandem
habenr altitudinem: ut autem cylindras E0 ad a: cylin-

rum
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t I3 hu.ius-drum t, ira MN altitude ad altitudinem MP; nam cylindrus

se lecarur plane TYS oppolitis planis parallelo. el’t igitur
ut ABCD balis ad balim EFGH, ira al- R
ritudo MN ad MP altitudinem. æqualis 0
autem elt M P altitude altitudini xL.

q quare ut bafis A ne!) ad mon bafim,
ira MN altitude ad altitudinem KL. æ-
ualium igitur cylindrorum A! E0 ba-

les 8c altitudines reciproce funt propor-
rionales..

Sed li cylindrorum Ax E0 bafesiôt
altitudines funt reciproce proportiona-
les: hoc ellr, ut ABCD bafis ad bafim
Laon, ira altitude MN ad KL altitudi- -
nem. Dico Ax cylindrum cylindre ne
æqualem elfe. lifdem enim conl’rruâis; quoniam ut mon
halls ad bafim mon, ira altitude MN ad K1. altitudinem ;
altitude autem KL æqualis cil altitudini MP: erit ut ABCD
bafis ad bafim mon, ira MN altitude ad altitudinem MP.

induiustfed ut ABCD bafis ad bafim mon, 4ira Air cylindrus ad
cylindrum Es, eandem enim habenr altitudinem: ut autem
MN altitude ad altitudinem MP, ira ccylindrus E0 ad ES
cylindrum. eft igitur ut Ait cylindrus ad cylindrum Es, ira
cylindrus EO ad as cylindrum. cylindrus igitur A! cylin-

c 9. quinri-dro E0 el’t e æqualis. fimiliter autem 8c in conis. Œod de-
monllzrare oportebat.

PROP. XVI. PROBL.
’Duobu: similis circa idem centrum exijlentibur, in majori

pelygonum «ualium (7 numere parian: barnum defcri-
être, quad minorem circulum mm tangat.

Sint dari duo circuli ABCD EFGH circa idem centrum
K. Oportet in majori circule ABCD pelygonum æqualium
8: numere parium larerum an,defcribere, non rangeas mi- H NL
nerem circulum mon. Du-
catur per x centrum recta 11- B E D
nea BD, arque à punôto o ipli

BD ad retires angulos ducatur N
u Ac, 8c ad c producatur, quæ at 15- "mue circulum mon a ranger.

Itaque circumferentiam BAD bifariam fecanres, 8: ejus di-
* iman midium rurfus bifariam, 8c hoc femper facienres, brandem

En” I relinquemus
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relinquemus cireumferentiam minorem ipfa An. relinqua-
tur frtque LI): 8: a punéto L ad en perpendicularissaga-c rapinai.-
tur LM, 8c ad N producatur 5 junganturque Le DN. ergo LD
ipli DN ell: 4 æqualis, 8c quoniam LN parallela cil: Ac, 8c Acd 336: a9-
rangit circulum mon 5 ipfa LN circulum mon non tan-mi".
get. 8c mulro minus tangent circulum mon recta: lineæ
LD DN. qued fi ipli LB æquales deinceps circule ABCD
aprabimus, defcriberur in ce pelygonum æqualium a: nu-
mere parium laterum non rangeas minorem circulum EFGH-
Ql-od facere oportebat.

PROP. XVII. PROBL.
Duabus filial: circa idem centrum exijlenribus, in majori

filidum poljbedrum defiribere, quad minori: [phare fu-
perfiriem mm tungar.

Intelligantur duæ f hæræ circa idem centrum A. O r-
rer in majori fphæra efcribere lolidum polyhedrum mino-
ris l’phæræ l’uperficiem non tan ens. Secentur fphæræ pla-
ne ali ue pet centrum duâzo: cétienes erunt circuli; uo-
niam diametro manenre 8c (emicirculo circumduéto fp œ-
ra faéraaeli: er o in quacunque pofitione femicirculum in-n nef; 193
relligamus, quoâ pet ipfum producitur planum in fuperficiemm
fphæræ circulum efficiet; 8c coaltar circulum elfe maxi-
mum, cum diameter fphæræ, quæ 8c lemicirculi diameter
ell’; majorîlit omnibus métis lineis quæ in circule vei; mima.
fphæra ducunrur. lit igitur in majori quidem l’phæra cir-
culas nan, in minon autem circulus FGH; 8c ducantur
ipforum duæ diametri ad reétos inter le angulos BD CE.
occurrat BD minori circule in e; ducatur a punéto e ipli
Ac ad mâtes angulos GL 8c jungatur AL. Itaque circum-
ferenriam En bifariam ecantes, 8c dimidium i lins bifa-
riam, arque hoc femper facienres, tandem re inquemus
quandam circumferentiam minorem ea arte circumferen-
na: circuli aco, quæ fubtendirur à re a æquali ipli en.
relinquatur, lirque circumferentia 8K. miner igitur ell:
méta 8K quam 6L; eritque 13K larus polygoni æqualium
8c parium numere laterum non tangentis minorem cir-
culum. lin: igitur polygeni latera in quadrante circuli
En, reâæ me KL LM ME; &junâax A producatur ad
N: 8: à punéro A piano circuli 5cm; ad redîtes angulos
sconltiruatur Ax, uæ fuperficiei fphæræ in punére x ora-clignerie-
currar, 8c pet Ax urramque ip arum un KN plana du-"mh
cuntur, quæ ex jam diétis efiicilgnr in fuperfieie fphæræ,

main-
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a 38. unde-
- cimi.

f a. fexti.

Eucrrnrs ELEMENTORUM
maximes circules. itaque efficiant, 8: lint in diametris ne
KN eorum femicirculi 3x1) KXN. quoniam igitur XA re-
en cil: ad planum circuli BCDE, erunt omnia plana quæ pet
ipfam XA tranfeunr, ad idem circuli planumd retira? quare
8: femicirculi ex n KXN reài lum ad idem planum.
8: quoniam femicirculi a En axe xx N æquales flint
in æqualibus enim confil’tunt se KN diametris, erunt 8:
eorum quadrantes DE 3x Kx inter le æquales. quot igitur
latera polygoni flint in quadrante DE, rot erunr 8: in ua-
drantibus 8X xx, æqua ia. ipfis me KL LM ME. de cri-
bantur, 8: finr se OP PR 11x, Ks ST TY xxz. jungantur-
que se TP YR; 8: ab iplis os ad planum cucul: 3cm:
perpendiculares ducantur. cadenr hæ in e communes plano-

rum feâienes BD KN, quoniam 8: plana
femicirculorum a x D x XN ad planum
circuli BCDE méta funr. itaque cadant,
linrque ov sq, 8: vqjjun arur. cum
igitur in æqualibus femicirc is BXD KXN,
æquales circumferentiæ fumptæ lint ne
Ks, 8: duels: per endiculares ov se,
erit ov quidemip l sgæqualis, av vero ’
æ ualis KQ. en autem 8: rota 8A æqualis tori KA. erg0&
re iqua VA reliqua: (La elr æqualis. i itur ut nv ad VA, ira
KLad (La: ideoque vqjipli si: par elafelr. qued cum

’ urra-
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utraquc ipfarum ov s reâa fit ad circuli 3cm: planum,
erit ov ipfi 30; paralle . ofienfa autem efi 8c ipfi arqua-g, 5-, "Nier
lis. ergo (U s 0 æquales Hum 8: parallelæ. 8C quoniam [mm . .
Qy paralleie. e11: ipfi so, fed 8C parallela ipfi K35 erit 8: Ï33ept3l’
r so ipfi x13 parallela; a: ipfas congungunt no K3. ergo ôt 3,33." e-
KBOS quadrilaterum ePc in uno kp am); nam fi duæ même k 7, (mac-
lincæ parallelæ fint, 8c in utraque ipfarum quævis punëta ami.
fumantur, quæ diéta punüa conjungrt méta lmca in eodem
efi: plane, in quo parallelæ. 8c eadem ratione utraque ipfo-
rum quadrilaterorum SOPT TPRY in une funt plane. ef’c a
autem in luno plana 6c rriangulum YRX. fi i .itur à punaisiez unde-
o s P T R Y ad A duôtas reCtas lineas intel igamus, con- cm"-
fcituetur quædam figura (olida polyhedra inter circumfe-
renflas 8X Kx, ex pyramidibus, compofita, quarum bafes
quidem KBOS sep? TPRY quadrilatera, 8c rriangulum
YRX; vertex autem punétum A. qued fiin unoquoque la-
tere xi. LM ME, quemadmodum in K8 eadem confirua-
mus, 8c in reli uis tribus quadrantibus, 8c in reliquo he-
miâphærio, con ituetur figura quædam polyhedra in fphæ-
ra efcripta, 6c compofita ex pyramidibus, quarum bafes
funt quadrilatera jam diéta, 8: YRX rriangulum, 8c uæ e-
jufdem ordinis flmt, Vertex autem A punâum. Dico iéram
figuram polyhedram non tangere fuperficiem minoris f bœ-
vræ; in qua cit circulus FGH. Ducatur à m punâo A a pla- "g I punch
num quadrilateri maso perpendicularis A2, cui in punâo cm"-
z occurrat 8C Hz ZK jungantur. itaque quoniam A7. méta.
e11: ad quaÂrilateri KBSO planum, ô: ad omnes métas li-
neas, quæ ipfam contingunr,8c in eodem funt planovl reétos n a. par;
angulos fadet. ergo AZ ad utramque ipfarum a z z K 61’: "hmm"-
perpendicularis. 8c quoniam A]! en æqualis Art, erit 85
quadratum ex A8 quadrato ex AK æquale: 8c funt quadrato
quidem ex A B æqualia v uadrata ex A z 23, anguluso 47-Prîmî-
enim ad z reéÎus CR; qua rato autem ex AK æ ualia ex
AZ 2.x quadrata. ergo quadrata ex AZ Z8 qua ratis ex

r AZ 2x æqualia funt. commune auferatur quadratum ex AZ.
reliquum rgitur qued ex nz reliîuo quot! ex 2.x cf: æqua-
le: ergo reéta BZ rcâæ ZK æqua is. bimiliter oflendemus,
8: quæ à punâo z ad purifia o s ducuntur utrique ipfa-
mm s7. ZK æquales cire. circulus igitur centre z 8c inter-
vallonna ipfarum-zn ZK defcriptus etiam per umËta o s
tranfibit. 8c quoniam in Circulo efi BKso quadrl aterum, ô:
funt æquales on 8K x3 8c minot os, erit angulus nzrc
obtufils; ideoque BK major quam 37,. (cd 8c CL quam BK
en major multo. i itur major efl c L quam BZ. 8: qua-
dratum CXvGL qua rato ex BZ majus. ë: cum æqualis AL

e P 2. ipfi

.4413]
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- ipli au, erit,quadratumzex AL quadrato ex An æquale:

(cd quadrato quidem ex AL æqualia funt quadrata ex Ac
6L, quadrato autem ex A! æqualia quadrata ex n 2A;
quadrata igitur ex AG 0L æqualia funt quadratis ex DZ
au; quorum quadratum ex nz minus efi: quadrato ex GL:
ergo reliquum ex u quadratum majus cit quadrato ex 216;.

a: ob id reâa linea ZA major cit reâa Ac. arque eü AZ
quidem ad anam polyhedri bafim, AG veto ad fuperficiem
minoris fphæræ perpendicularis. quare polyhedrum mino-
ris fphæræ fuperficiem non tanget. Duabus igitur fphæris
circa idem centrum exifientibus, in majori (olidum de;
feriptum efl minoris fphæræ fuperficiem non rangeas.
Quod facere oportebat. d

Cor. uodfietiam in airera fphæra folido olyhedro de;
(cri to, m fphæra BCDE fimile (olidum po yhedrum de-

1 [cri tur; habebit folidum polyhedrum m fphæra nous
ad (olidum polyhedrum in altera 1phæra triplicatampropor-
tionem ejus, quam diameter fphæræ 8C DE haber ad alte-
rius fphæræ diametrum. divifis enim folidis in pyramides
numere æ uales, 5:: ejufdem ordinis: emnt pyramides fi-
miles. fim1 es autem pyramides inter fe in trrplicata fun:
Eroportione homologorum laterum. ergo pyramis cujus

afis cit nos quadrilaterum, vertex autem punâum A
a
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ad pyramidem in altera fphæra eiufdem ordinis tri licatam
proportionem haber ejus, quam atus homologum aber ad
homologum lattis; hoc efi, quam haber A8 ex centre [phœ-
.ræ circa centrum A exiûentrs, ad eam,- quæ cit ex centra
alterius fphæræ. fimilitcr ô: unaquæque pyramis earum,
quæ [ont in fphæra circa centrum A, ad unamquamque
p ramidum ejufdem ordinis, uæ (un: in altera fphæra, tri-
p icatam proportionem habe it ejus, quam haber A]; ad
eam, quæ efi: ex centro alterius fphæræ. Et ut unum an-
tecedentium ad unum confequentiurn, ira antecedentia
omnia ad omnia confequenria. quai-e totum (olidum po] -
hedrum, quod ef’c in fphæra circa centrum A, ad totum i),-
lidum polyhedrum, quod in altera fphæra, triplicatam
proportionem habebit ejus, uam habet A]! ad eam uæ
en: ex centro alterius fpræræ, oc cit, quam habe: BD ia-
meter ad alterius fphæræ diamantin.

PROP. XVIII. THEOR.
81’114" inter [à in triplicata finit proportion: [uorum dia-

metrorum. I ’Intelligantur f bæræ ABC ou; quarum diametri ne
EF. Dico ne fp æram ad fphæram par triplicatam pro-

rtionem habere ejus, uam haber ne ad se. Si enim non
ira efi, fphæra ne ad phæram minorem ipfa par, vel
ad majorem, triplicatam proportionem habebit ejus, quam
habe: 3c ad EF. Habeat primo ad minorem, videlicct ad
aux. ô: intelligatur fphæra DEF .circa idem centrum,
circa Puod fphæra GHK: defcribaturque in majori fphæra
DE?
ram aux in inperficie’ Gain fphæra ne defcribatur fo-
lidum polyhcdrum fimrle ci, quod in ffihæra au? defcri-

ptum cit. (olidum igitur polyhedrum quod in fphæra ABC
ad (olidum polyhedrum, qued in fph’æra DEF, triplicatam;

i an,

olidum polyhedmm non rangeas 4minorem fphæ-olmejuç,

I proportionem haber ejus, quam ne ad se. haber autcmâ Connu.
ABC fphæra ad fphæram aux triplicatam proportionemudem-
ejus, quam ne ad EF. ergo ut ne fphæra au fphæram

aux,
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aux ira (olidum polyhedrum in fphæra ABC ad [olidum
olybedrum in fphæra par; 8: permutando, ut au

F hæra ad [olidum polyhedrum, quod in ipfa eflr, ira aux
phæra ad (olidum polyhedrum, quod in fphæra par. ma-

jor autem e11: fphæra ABC folido polyhedro, quod cit in
ipfa. ergo 8: GHK fphæra polyhedrotquod in fphæra
DEF, efl: ma’or. fed 8c miner, ab ipfo enim com rehendi-
tur, quad eri non potefi. non igitur ABC phæra ad
fphæram minorem ipta DE? triplicatam proportionem ha-
ber ejus, quam 5c ad EF. militer oi’cendemus neque
DE F f hæram ad fphæram minorem ipfa ABC triplica-
tam habere proportionem ejus, quam haber a F ad ac. Dico
infuper ffhæram ABC neque ad majorem fphæram ipr
par? trip icatam proportionem habere ejus, quam ac ad
EF. Si enim fieri poteflr, habenr ad majorem une. inver-
tendo igitur, f hæra LMN ad ne fphæram cri licatam
proportionem abet ejus, quam diameter a? a ac dia-
metrum. ut autem fphæra LMN ad ABC ipbæram, in
fphæra DEF ad fphæram quandam minorem ipfa ABC,
?uoniam fphæra LMN major cit ipfa DEF. ergo 8c par
phæra ad fphæram minorem ipfa ne triplicatam propor-

tionem haber ejus, quam a? adi ac; quod fieri non poiIc
’ofienfum eft. non igitur A 3c fphæra ad fphæram majorem
ipfa DE? triplicatam pro ortionem habe: ejus, quam ac
ad EF. of’cenfum autem e neque ad minorem. ergo ne
fphæra ad fphæram DEF triplicatam proportionem habebit

I ejus, quam ne ad sa. Quod demonfirare oportebat.

FINIS.



                                                                     

BOOKS Printea’ and Solzz’ by Richard Cle-

ments Bookfeller in Oxford.

a OUR Sermons, by the Rev. George Fothergill,
B.D. Fellow af ueen’s Callege, Oxan. on

publick occafions, preac ’d at Oxford: 1 At the
Aflizes held there, March 6. 1734-5. a. On the
Martyrdom cf K. Charles I. 1744-7. 3 On a Gene-
ral FalÏ-Day, Jan. 9. 1744-5. 4. And on me General
Thankfgiving, Oét. 9. I746.

a. The Four Gofpels in (ha Malayan Tangue, with a
Preface, ôte. by Dr Hyde.

3 Rogeri Afchami E ii’tolarum, Libri Quatuor. Accefiît
Joannis Sturmii, a iorumque ad Afchamum, anglofque
alios eruditos Epiftolarum Liber unus. 8vo.

4. Gloflarium Antiquitatum Britannicarum, five Syllabus
Etymola icus Antiquitatum veteris Britanniæ arque I-
berniæ, emporibus Romanorum Auétore Willielmo
Baxter.

ç Inltitutio Logicæ ad Communes Ufus accommodata,
[1er johannem Wallis, S.T.D. Geometriœ Profeflbrem
bavilianum. Oxoniæ Editio (lignai, auétior 8: emen-
datiar. 8vo.

6 De Antiquitate, Elegantia, Utilitate Linguæ Arabîcæ,"
Oratio habitaOmnii in Schala Lin uarum vu Kalend.
Augufii, 1738. A Îhoma Hum, .D. ex Aula Cer-
vina, Linguæ Arabica: Profeflbre.

7 A DifTertarion on Proverbs V11. 22,23. being a Spe-
cimen of Critical Diiiertatians on the Proverbs of
Salomon: Addrefs’d to the Students in Arabic, and the
ather Oriental Lan uages in the Univerfity cf Ox-
ford. By Thomas unt, .D. cf Hertfard College,
Profeflbr of Arabic. Price 6d.

8 Two Sermons preach’d before the Univerfity of Ox-
ford. By Thomas Hutchinfon, DaD. of Hertford Col-
le e, and Prebendary cf Chicheiter.
Joî’s Expeétations cf a RelürreCtion confider’d. In
Three Sermons preach’d before the Univerfity cf Ox-
ford. By Richard Brown, B. D. Fellow of Trinity
College.

la TheCafe of Naaman confidered. ASermon preach’d
before the Univerfity cf Oxford, by Richard Brown,
B.D. Fellow af Trinity College. ,Il Thcodofii Spliæricorum libri rrcs, Græce 8c Latine.
Cura Jof. Hun: è Col]. Bal.

17. The truc Intelleétual Syfiem of the Univerfe, by
Ralph Cudworth, D. D. a vol. 4re. la Two
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13 Twa Difl’ertations: the firflr, on The Tree cf Life in
Paradife, with Obfervations on the Fall cf Man; the
fécond on the Oblations cf Cain and Abel. B Ben-
jamin kennicott, of Wadham Collegc in Oxfor . 8vo.

14. Cafpari Bartholini. Thom. S. Specimeri Philofophia:
Naturalis, præci ua Phyfices Capita exponens, in ra:
clam Juventutis cademicæ. Accedit de Fontium lu-
viorumque Origine ex pluviis Differtatio Phyfica. un.
Oxon. 1713.

r; The Works af the late Right Reverend and Learned
Dr Francis Hare 4vol. 8vo.

16 Arifiorelis de Rhetorica feu Art: Dicendi Libri Tres,
Gr. Lat. Cantab. I728.

17 Dionyfii Halicarnafl’ei de StruCtura Orationis Liber.
Ex Recenfione Jacobi Upton. Gr. 8c Lat. 8vo.

r8 FlaviiJofe hiOpera, quæ reperiri potuerunt omnia.
Cum Noria Jo son. Hudfon. Gr. Lat. a. vol. th].
19 Eufebius: or the Truc Chriflian’s Defence i il: a

lare Bock entitul’d The Moral Philofopher. gy John

Chapman, D.D. a. vol. 8vo. Vac E iâeti quæ fu erfunt Difl’ertationes ab Arriano Col-
le æ, nec non ’nchiridion 8c Fra menta, Græce 8c

Latine, in duos Tomas diltributa. un: integris Jacobi
Schegkii 8c Hieronymi Wolflii feleâifque aliorum Do-
etarum Annotatianibus. Recenfuit, notis 8: Indice
illtîitravit Joannes Uptonus. Præbend. Rofenfis, a
V0 . (O.et Popefls Homer’s lliad, 6 vol. fol.

a: Pope’s Homer’s Odyfle , evol. fol,
a; Grammatica Rationis Ive Infiitutiones Logicæ. ne.
" Oxonii, èTheatro Sheldouiano.
2.4. Syno fis Metaphyficæ Andreæ Fromenii, Editio ulti-

ma, xon.
a; Synopfis Communium Locorum, præcipuæ ad mores

fpeCtantium: ex pactis Latinis tum antiquioribus tum
recentiaribus colletin: ô: in capita cuique propria di-
gefia. Editio quinta accuratius recognita a: cafiigata,

12m0. va6 Bibliotheca Biblica: Being a Commentary upan au
the Books cf the Old and New Teflament, 5 val. 4:0.
containing the ç Books of Mofes, ç vol. 4to.

a7 Logicæ Artis compendium. Authare Roberte San-
derfono, Epifc. Lincoln. rama.
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TRIGONOMETRIÆ
fi Planæ 8c Sphiæricæ

ELEMflENTA.
DEFINITIOVNES.

latera laterumvc tâtiones, 85 mixtim affiqui, Tri-
gonomctriæ muons eft. Ad quod præfiandum, ne-

ceflè CR, ut non tantum Pcripheriæ circulares, fcd 8: re-
âæ lineæ circulis adfcriptæ, in nous aliquot 8: cems
partes fecari fupponantur.

Placuit itaque Veteribus Mathematicis, peripheriam
circuli in 360 partes (quos gradus appellant) dividere’f
A8: »unumquemque gradum in 6o minuta prima, 8: hæc
fingula in 60 fecunda, 8c rurfus horum unumquodque
in 6o minuta Tertia, 8c ira continuo partiri. Et angu-
lus quilibet dicitur eflè tot graduum 8: minutorum, quot
funt in area qui angulum illum metitur.
, Quidam gradum in partes centefimas, potins quam
fexagefimas partiri volunt: 8c utilius fondre effet,
hon gradus fed 8: ipfum circulum in decupla ratione fe-
care; quæ divifio forfan aliquando obtinebit. Verum fi
circulas confier 360 gradibus, ejus quadrans quæ en: men;
fura anguli 1665H, cri: harum partium 90. Si circulas in
100 partes fccctur, mladrans cri: 25 partium. -

Complemenmm Arcus, cit diffèrentia ejus à Quadrante.
v Cbora’a five jubtenjà elk méta lima ab uno Arcûs ter-

minp ad alterum duéla. ’

EX Idaitis Triangûli latgtibus angulbs, 8c ex ahgulis

A 2. ’* Sinus



                                                                     

4. TRIGONOMETRIÆ PLANE
Sinus "au: alicujus arcus qui 8: (implicite: finus diei

folet, efl perpendicularis cadens ab 1H10 arcus termino ad
tadium per- alternai terminum ejufdem Arcus duétum. Efi
igitur femifubtenfa dupli Arcus; fcil. cit DE : i DO,
8: cit arcus D0
duplus ipfius DE.

Hinc finus lamena Go. r. arqua is e D«31min» radii, nam F
pet I; El. 4. La-

. tus Hexagoni cir-

culo infcripti, hoc A 13eü, fubtenfa 60 gr. ’

æqualis en: radio. j
OSinus dividit Ra- .dium in duo [eg-

menta CE E B;
quorum unum CE I
quod centro 8: fiuu reâo intercipitur, cit finus comple-
menti arcûs DB ad quadrantem (nain en: CE : F D
qui cil finus arcus D H) 8: vocatur Cofinm. Alterum fèg-
mentum EB quod finu reâo & peripheria intercipitur,

- vocatur Sinus verfiu: aliquando dicitur Arcûs Sngitta.
Œod fi pet unum Arcus terminum D producatur à

centre méta CG, donec occurrat reâæ BG fuper diama-
tro ad ejus terminum B perpendiculari; vocabitur in Tri-
gonometria CG Sceaux, 8: BG Tangent arcus D B.

Cofecans 8: Cotangens Arcûs cit Rems vel rangeas
Meus, qui cfl complementum alterius ad Quadrantem.
MM. Sicut eadem cil Chorda Arcûs 8: ejufdem comple-
menti ad circulum. Sic idem cil Sinus, eadem Tangens,
eademque Secans Arcûs 6: ejufdem complementi ad remi-
circulum.

Sinus Totus CH; finus maximas, feu finus 90 graduum

qui circuli radio æqualis en. u
Canon Trigonometricm efi Tabula, quæ à minuto inci-

piens, feriatim exhibe: quas habent longitudines finguli
Sinus T angcntes 8: Secantes, refpeétu radii,’ qui unifatis

,r aco

Ï

0N

fifi -.-
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loco ponitur, 8: in partes to ooo aco vel plates decima-
les dividi intelligitut. Adeo ut ope hujus Tabulæ, cujuf-
liber Arcûs vel anguli Sinus Tangcns vel Secans haberi
potefl; Et viciflim ex dato Sinu Tangente vel Secante da-
bitut qui iis tefpondet atcus vel augulus.. Obfetvandum
dt in fequentibus R efiè notam Radii, S notam finus, coS
cofinus, T notam Tangentis, 8: coT coTangentis.

CONSTRÜCÎÏO CANONIS.
PRKOIP. t. .4 TI-ÎEOREMA.

Dati: dauba: qæilmflibet Trianguli refianguli late-
ribm’, reliquum gangue dabitur.

Vit]: figurant prophfitiam’: ternie.

Efl enim pet 4,7 Elememi primi A C q : AB q 4- BC q
8: ACq-BCq: ABq,8:viciIIim ACq-AB :1
BC q. unde pet exttaâionem Radicis’ quadratæ, abi-

tut AC:VABq-1-BCq &AB:VACq-BCq.
&BC:VAC q-æ AB q.

PROP.II. PROBL. *
Data DE finit area: DB. Invenire Caliban: DE

Ex datis CD radio 8: DE film, in Triangqu reflui-
gqu ODE dabitur pet præcedenœm CE: V CD q-DEq

*- F

A 3
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mon). 111.8 PROBL.
Data DE jinu mon: cujufvi: DB. Inveniret DM
val BMjÎnum area: dimidii.

Dato DE dabitut par ptæcedentem CE, ac proinde
EB qua: cil: difièrentia inter cofinum 8: Radium. In Tri-

A 3C E Bangulo igitur teélangulo DE E datis DE 8: E B dabitur
DE cujus femifiis DM en; (inus atcus DL : g atcus
D B.

PROF. 1V. PROBL.
Data B M flua aram- B L invenire finum dupli

Arum
Dato BM finu, dahitur pet Ptop. 2. cofinus CM. Sun:

autem Triangula CB M D B E æquiangula, 0b angulos ad
E 8: M mélos 8: angulum ad B communem, quatre (pet
4.6.) etitCB : CM: :BD velzBM : DE. Unde cum
dantut tres ptiores hujus Analogiæ termini, quartus quo-
que qui ePt [inus atcus DE innotefcet.

Carol. Et CB : 2 CM: : BD: 2 DE, hoc efi, Radius ad
duplum cofinus atcus; D B ut fubtenfa atcus DB ad fubc
tenfim dupliatcus. Item cit CB: 2 CM : : (a. BM: a. DE
: z) BM : DE : : à CB : CM. unde dato finu atcus alicujus
8: finu atcus dupli, dabitut cofinus atcus fimpli.

PROF.



                                                                     

-. ** - r "E1. a Ml; N T A: a
q. P R O P. V.Dati: finubw duorum arcuum BD F D, Invem’ro

F I finum fummæ armant, Item EL [iman dz];

ferentiæ enrundem. *
Ducatut Radius C D, 8:-fit C0 cofinus atcus F D, qui

’ptoinde dabitut; pet 0 atut OP parallela ad DK. Item
ducantut O M G E para lelæ ad C B. Et 0b æquiangu-

.la triangula CDK COP CHI FOH FOM. Efiptia

-3îî)CD:DK::.CO:4 av , uæ na ne inno-
refluer.q Itemqefl C D z D
CK: : F0:FM, a-
deoque 8: illa nota e- Erit. fed obFO:EO G N
cri: F M : M G :1
ON. Efl itague 0 P

*-l-FM:FI::finui H afummæ atcuum: 8: OP .-’--- FM, hoc cit, OP

---ON::EL finui 1 P K L 1difiètentiæ atcuum. Q c B

E. I. .Corail. Quia atcuum BE BD BF difiètentiæ funt æ-
guales, Etit BD atcus medius atithmcticus inter atcus

E B F. -a P R 0 P. V1.liftier): pofîtit, quiu: cf! ad du la»: afin: area:
medii, ut finit: diferentz’æ ad fièrentiam firman:

extremomm. INam efl: C D: CK : : F O : F M, unde duplicando cou-
fiquentes CD:’2 CK z :FO : 2IFM vel ad FG; qua: eü
diŒerentia finuum EL F I. Q E. D.

Cor. I. Si atcus BD fit 60 grad. Erit difiètentia (inu-
um F I E L æqualis F O finui diitantiæ. Nam in eo cafu
fit CK finusi go grad. cujus duplum æquale cil radia,

. " A q. adedqu’c
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adeoque ob CD -:: 2 ÇK cri: F10 z FG. Adeoquenlî
duo atcus BE BF ab arcu 60 gr. æquidiflent, cri: dif-
férentiaifinuum æqualis finui difiantiæ F D.

par. 2. Hinc (i dentut finus omnium arcuum, data in-
tervallo à fè invicem difiantium ab initia quadrantis uf-
que ad 60 gradus, facile inveniuntut reliqui pet unicam
additionem. fifi enim finus 61 gr. :finui 59 gr.-I- (in
x gr. 8: finus 62 gr. : finu’i 38 gr. 4- fin 2 gr. Item fi-
nus 63 gr. :L- finui 57 gr. 4-fin 3 gr. &ita deince ..

au. 3. Si habeantur finus omnium atcuum a mitio
quadrantis, dato intervallo à fe invicem difiantium, uf-
que ad datam quamvis quadrantis pattern, dabunmr exinde
mus omnes ufque ad hujus partis duplum un; Dentnt

’ omnes (intis ufque ad r; gr. pet præcedentem Analogiam
inveniri poiiimt finus omnes ufque ad 30 gr. Natn en:
radius ad duplum Colinus r5 gr. ut (intis unius gradus ad
difFerentiam (inuum t4. gr. 8: 16 gr. ita- etiam kali finus
2 gr. ad différentiant finuum 13 8: ’17 gr. 8: ira finus 3 gr.
ad Idifferentiam [inuum 12 8: 18 gr. arque fic contintio
nique dum pervenietur ad [inum 30 gr.

Similiter ut Radius ad duplum cofinus 30 gr. Euaad
duplum (intis 6o gr. ira finus r gr. ad diifetemiam finn-
ppn 29 8: 31 gr. : : fin 2 gr. ad szÎEtentiam finuum 28 8:
32 gr. : : [in 3 gr. ad difl-Èrentiam finnum 27 8: 33 gr. fed
in hoc cafu dt a Radius ad duplum cofinus 30 gr. ut t ad
V3". ac proinde fi multiplicentnr (intis difiantiarum ab
atcu 30 gr. pet Vïdabuntut diflèrentiæ finuum.

Similiter in ipib initio quadrantis minutim exquitete
poiiumus (intis, datis finnbns 8: cofinubus unius 8: duo.
tutti, minutotum. Nana tu Radius ad duplum cofinus
2’: : fin 1’: diffèrentiam [inuum t’ 8: 3’: : Sin 2’ : diffè-

rentiam [inuum o’ 8: 4’ hoc CH, ad ipfum finum 4’. Et

a Si: DE Arcus gîrgr. C D : Rad. I cri: duplum
DK :â. Deinde VCDq-DKq :CK :V I -;Ï
ce]? Sed (pet 14mn 5:1)CD : CK: : t ml; 8: dupli-
cando confequegtes ÇD (Rad.) ; a, CK (dupl. CoIÎ 30

gamma: azu- ..fimtltter



                                                                     

ELBMENTM V 9fimilitet est datis [imbus priorum 4’ inveniuntur finus
r" reliqui ufque ad 8’ 8: exinde ad 16’ 8: ita deinceps.

PRORVH.THEOREM&
In armada: exiguir Sinw (9’ Tangent ejufn’em area:

fient quant proxime wifi: invitent, in rations æ-
qualitntu.
Nam 0b æquianguïa triangula CED CBG, erit C E :

CB : : ED :BG. ièd accedcnte punéio D ad B, evane-

Î. [cit EB refpeétu atcus GBD : unde fit CE fete DL æqualis CB. adeoque 8:
E D fcre æqualis BG: Si

F

EB [laminer tadii parte
erit diffetentia

.10 0°C 000

inter finum 8: tangen- C g E B

. . I -
tem, minot quoque tangentts parte ---’

l0 00’) 00°

Cor. Cum Arcus fit tangente minot, finu auteur fuo
major; 8: exigui atcus finus 8: tangens flint fête arqua-
]cs, .erit etiam atcus fuo finui VÇi tangènti fer: æqualis,
Adeoque in exiguis atCubus, erit ut atcus ad arcum ira
finus ad finum. ’ A

PROR mu...
Inwnirefînnm Ana: min: mznuti.

Latus Hexagoni circule infcripti, hoc cit, fitbtenfa 60
graduum æqualis cf: Radio, (par 15mm 4lï ) Radii itaque
1èmifiis etit finus Arcus 3o gr. Dato itague finll Arcus
3° grad. invenitur finus arCus r; gt., (per 3mm hulus.)
Item ex dato finu I; gr. pet eandem invenitur finus 7 gr.
30 min. 8: finus hujus dimidii 3 gr. 45’ fimiliter inve-
hitur; 8: ira deinceps, donec duodecima peraélrt bik-
âione, perveniatut ad arcum :2” 44’" 3"” 45m" cujus
cofinus fere æquaiis CH radio, in quo car" (titi confia: ex

" Prop.7.) funt finus atcubus fuis proportionaies; adeoque

Il] "Il!ut atcus 52” 44. . 73”". 4; ad arcum unins minuti ira
cri:



                                                                     

un TRIGONOMETRIÆ PLANE
i çrit finus prius inventas ad finum atcus unius minuti, qui

zgrtur dabuut. . I . l .
Dato finu umus minutr, inventetur pet prop. 2. 8: 4.,

finus duorum minutorum elufque cofinus.

PRO P. 1X. THEORE MA.
Si angulu: BAC in perijzberia cirruli exiflenr, bifa-
A cetur raflai A D, Et produmtur A C

quand D E: A D ipfi occurrat in E :
erit C E r: A B.

B In Quadril’atero ABDC (pet 22. 3.)
flint anguli B 8: ACD æquales duobus te-

D étis: DCE 4- DC A (pet 13. r.) unde e-
rit angulus B : DC E. Œin etiam efl an-

C gulusE:DAC(petg.1.):DAB8:
ei’t DC : DB. quare Triangula BA D8:

. CED fun: congrua 8: CE efl: arquais
E A B. Q E. D.

PROF. X. THEOREMA.
Sint area: AB BC CD DE EF (de. æqualer;

Armumque AB AC A D AE 65:. lfubtenfæ duÎ
tantra, erit AB z AC: : AC: AB-i- AD : : Al):
AC-irAE: : AE: AD-i-AF; :AF:AE-I-

AG. lProducantur AD in H, AE in I, A F in K, 8: AG
in L, ut triangula AGI-l ADI AEK AFL fint Iro-
fcclia. thuoniam angulus BAD bifeéius cit, fier DH
: AB pet preeedenrem. Smiliter cri: El :: A C, FK
: AI), item GL: AE.V

Sed Triangula lfofcelia ABC CAH DAI EAIÇ
FA L, 0b angulos ad bafcs æquales, (un: æquiangula.
Quare cri: ut AB : AC : : AC : AH :: AB-I- AD ::AD:
AleC-I-AE: :AE:AK:AD-Q-AF: :AF : AL
:AE-f-AG. Q. E. D.

Carol.

z

.4 &M-..



                                                                     

AELEMENTA.’ d n
Carol. 03min: efl A B ad AC ut Radius ad duplum

cofinus Arcus à AB, (pet corol. prop. 4..) erit qué-

que ut Radius ad du- Iplum cofinus atcus 5’ d
AB in à AB :g AC
: : à AC : g AB -l-
âADzngngAC-I-
âAE::;AE:; AD-I-
âAF &c. Sint jam ar-
cus AB BC CD 84C.
finguli 2’. Erit à AB
finus unius minuti, à
AC finus 22; AD fi-
nus 3’ à AF films q.’

&c. Unde datis finn-
bus unius 8c duorum
minutorum finus om-
nes reliqui fic facilli.
me habcntur.

Dicatur cofinus ar-
cus unius minuti, hoc
cil, finus atcus 89 gr.
f9’,Q; &fientfèqu’en-

tes Analogiæ, R : 2.
z : Sin 2’: S 1’-I- S 3’. quare dabitur finus 3’. Item R:

2 Q: : S. 3’ : S. 2.5l- S. 4. quatre dabitur S 4’. v
Item R : z Q: z S. 4’ z S. 3’4- S. y’. quare habetur fi-

nus y’.

R : 2 Q: : S. 5’ : S 41-1- S 6’ proinde dabitur S 6’. At-

que in deinceps ad fingula quadrantis minuta dabun-
tut finus. Et quoniam Radius feu primus Analogiæ ter- .
minus en Unitas; o’perationes pet multiplicationem con-
traétam 8: fubduâionem facillime expediuntur.

Inventis finubus, uf ne ad gradum fexagefimum. Re-
liqui (inus pet (clam ad itionem habentur (par com. pr.6.)

Dagis fipubus, Tan entes 8c femmes ex Analogii’s fe.
quenubus mveniri po unt. In fig. Definitionum) ob æ-
quiangula Triangula C E D CB G C H I. E

C :

1.



                                                                     

n TRIGONOMETRIÆ PLANE
CE:ED::CB:BG.hoccfi,coS:S::R:T.
GB:BC::CH:HI.h.e-T:R::R:coT.
CE:CD::CB:CG.h.e.coS:R::R:Sccant.
DE:CD::CH:CI.h.e. S:R::R:coSecant.

SCHOLIUM.
Magna: M: (honnira, [ummufçue Tbilafiapbm Domina:

Newtonus 7’rimu: feria: in infinitam convergente: ex-
hibait, quibus ex dam arcuhu, 60mm finaux compatari
prflint. Mmfi Aral: dicatur A (’9’ Radius fit (mita:
bannit ajut finumfore.

3 I 9F143 A L A1.2.; 1.2.3.45 1.2.3446] ’ 1.2.3456.3139
ému Cofinum autan effe

z 4 6 , 81- A 4- A .- A -F A sa.
. 1.2 1.1.3.4. 1.134.526 I.2.;.4.5.6.7.8

Ha: fait: initia guadrantis mm Arras A puma: cl!
«Infime convergunt. Mm in feria prafinu, fi A nm
fuperet deum minuta, duo primi ajax termini [ci].
A - à A’ dam finum a! I gfiguararum 19m, li drag:
A non major fit grain, Ire: primi exhibent firmm ad
totia’em 10m, dengue pro przmi: à! ultimi: Quadran-
ti: finubm bæferie: faut admaa’um utiles. jèd 7m ma-
jor fit dru: A, ce pfzm’bu: opus cf! termini: a: inve-
niaturjinu: in numsri: gui fun! tari ad d’alun: figura-
rum 19mm. Tandem entent [enlwfime convergunt fe-
ria: mm film: fera 427144113 efl Radio. Gui rai ut re-
mea’ium adfemtur, ego alias excogittzvi feria: Ncww-
nianis fimileJ, in 7141W: [apparu arcum cujus flua:
yuærz’tur ci? .[ummam w] dilfireutiam duorum arcu-
um [cil elle A -i- z w! A - z : notofçuc e efinum à
cofinum ana: A. [ci]. fit a fixa: urus A b ria: ce-

A fixas. Siam d’un A -l- z par bancferiem exprimctur

a a 4 sLa-FË-ï-bz -l--az b2
1 1.2 1.2.3 1.2.3.4. 1.2.3.4";



                                                                     

qx-- ü,ELEMENTA. 13

. b 3 , .2. E114: Cajiuu: b-Î-IÎ-. z 32 b2

a25 bz61.2. 3.4.5 1.2.3.4.5.6
.S’imiliterfinu: Anus A - z cfl

bz 22’ bz3

ée.

2* bz’4- a
3A- 1 -1.2 1.2.3 1.2.3.4... 1.2. 3.4.5

az6 ée ’1.2.3.45.6K .
Ethfinumafî.

a z b 23 a zg b z4 a z’
I b -- -- I -.-P V -L . .4 .1 1.. z. 1’. 2.3.4. L 2, 3.4...- 1. 2.3. 4,, 5 à?
Ana: A dîmediut Ilritbwiçm jam area: A -- z à
A -I- z. Dfircntiæfiuaum finit

bz :122 bz3 :124. bz5 225s. ------ ----- -r------ (9:.1 1.2 1.2.3 1.2.3.4. 1.2.3.44 1.23.4445
60bz 112.4 bz5 î. az6- a

1 1.2 1.2.3 1.2.3.4. 1.2.3.45 123.4.5.6
and: dzflêrentiarum dgfiwnlia fieu dfièrentia firma-

.114

d. zaz’ 22124 2:12»6
7. Profit -«------- ---- .1.2 1.2.3.4. 1.2.3.4. ,16

3 24 26Sac 2 a x E- --. -.-- (5)0.1.2 1.2. 3.4. 1. 2. 3.4.. 5’. 6
9g: férie: æçualis cfl duplo flua: area: medii «111490135

. jinum wrjum arqu z 6° celerrime convergit. da’w ut
fi zfit mznutam primant, termina; firiei prima: «la:
dzfiremiam lemna’am ad l gfigurarum lova; facuudu:
autan termina; aa’ 2510m.

[lino dans finubu: duorum auarumvi: arcuum iu-
tcr’uaflo mmutz diflantium, [au]: admca’um operatiom.’

amenai pgflmt flua: religuaram omnium areau»: qui
[aux in "dans progrgfiaur.

Via



                                                                     

14 TRIGONOMETRIÆ PLANE
. In feria prima à [scanda fi Anus A u : o, cri:
a z o à b au: cofinm fit radius fieu 1. bina Jçflru-
81’: terminât 1412i a]! a (9’ pro b pofito 1 férie: dewniunt

Ncwmnianæ. In [trie tertia à quarta. fi A fit 90 gr.
fiat b :.- o à a : 1 and: quogue defiruâis termini:
ubi ([1 b é- pro a pofito 1 rada: prodibunt feria: New-

tomanæ. l’ 0mm; ba férie: en Newtonianis fui]: fluant par
prop. 5’. bujuJ. ’

PROF. XI.
In Trian ulo élan ulo, z H otenu a zt adira, 1â 8 .7?orlutera faut finit: angu un: oppojitorum; fi ocra

cru: alterum fiat Radium, cru: reliquat): ejl Tan-
gon: anguli oppojîti, 65 Hypotenufa la]! anguli fe-

0ans.

. Manifefium efl CB eflè finum arcus CD, cjufque co-
finum efiè AB, fèd atcus CD efl: mcnfura anguli A, a:
complementum menfuræ anguli C. Prætcrea in feeunda
figura pofino A B radio, en: B C, Tangens 8: AC fecms ar-

A
qm BD, qui efi menfura anguli A, 8c fimiliter in eadcm
figura pofito BC radio, cfi BA Tangcns 8: AC feeans
atcus 3E. vel anguli C. (LE. D.

Eft 1gnur, ut AC fecundum datam quamvis menfuo
tagn æfilmata ad BC in eadem menfura æflimatam, ira.
cm 10000000 numerus partium in quas dividi fapponi-
tu: Radlps, ad numerum qui exprimit in iifdem partibus
longxtudmem quam habet Huns anguli A, hoc efi,

. Erit



                                                                     

E 1. E M a N T A. If
EtitAC:BC::R:S,A

Simili ration: cri: AC: BA: : R: S, C
’ ItemAB:BC::R:T,A

r EtBC:BA:,:R:T,CIn bis itaque proportionalibus fi dantut (res qualibet,
pet Regulam Trium invenietut quarta.

L P R O P. XII. .V Trianguli plani latera fiant ut finit: angulorung .

opptfitorum. 4
Trianguli circulo infctîpti lattera perpendicularibus

tadiis bifecentur. Et etunt &milateta finus angulorum
ad peripheriam. Efi enim angulus BDC ad centrum du-

. 1.plex anguli B AC ad peripheriam (pet 20. El. 3’.) cujus
naque dimidium fc. B D E æquale en: B A C, atque
ejus finus efi B E. Eadem ratione cri: B F finus anguli
BCA. Et AG etit finus anguli A B C.

In Triangulo reâangulo efl: BD :5 BC : Radio (pet
31. El. 3.) fèd Radius cit finus anguli teéti unde à BC cit
finus anguli A.

In Trian ulo Amblygonio, duélis BL CL, erit angu:
lus L comp ementum anguli A ad duos reâos (pet 22. El.
3.) ac proinde idem cri: utriufiue anguli finus. E9: autem"
B D B (cujus finus cit B E) : angulo L. quare etit 8c
BE finus anguli BAC. Sun: itaque in omni triangulo
femmes laterum flans angulorum oppofitorum, manife-
ltum autem en: latent elfe inter il: ut ipforum fèmiflès.

.E.D,. .mon



                                                                     

16 TRIGONOMETRIÆ PLANÆ

P R O P. XIII.
In Triangalo Planofamma- Crnrum’, Défwn’ntia Cru-

rum, Tangent jènnfummæ angulorum ad bajîm, 5
Tangon: fimidiferentiæ earundemfunt proportio-
nalet.

Si; Triangulum ABC cujus" cruta AB BC 8: Bali:
A C. producatut AB ad H ut’fit EH : BlC. cric AH
fumma crurum; fiat BI: BAI, 8: cric I H dlfeteutia cru-

C
tum. Item efi H B C angulus : angulis A -I- AC B (pet
32. El. 1.) cuius icaque dimîdîum BEC :femifumml
angulotum A 8c ACB, ejuihue Tangens (pofito Radio
::EB) efi: EC. Ducatut BDa’d AC parallela, fiat-
que HF :CD. Et ob HB:CB cric (pet 4.. El. 1.) and
gulusHBF :C BD: BCA (pet 29. El. 1..) EH: miam
angulustHBD : an ulo A. unde etit FBD diffe-
remia angulorum A ACB: Et EBD corum fia
midiEèrentia, cujus tangens CH: ED. pet IdueatutvIG
parallela ad AC vel BD de fie: (pet 2. El. 6.) A-B z B1 :2
CD: DG. At efi AB:BI, undeetit &CDzDG. a:
efl CD: HF, unde HF: DG& proinde HG :2 DE
&gHG;àDF:DE. Et quiatriangula AHC IHG
fum æquxangula, etit AH: 1H : :HC : HG : : ;HC:
àH G z: E C z E D. hoc efi, erit A H fumma crutum ad
l H .dIŒÈI’CBCÎRŒ ctutum, ut 5C Tangeus femiffis (amura

- augulotum
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X1 k: 151.6:-

ELBMENTA. 17angulotum ad Bafim, ad E D Tangentem femifiîs difièren-
tiæ eorundem. Q E. D.

P R O P. XIV.
In Triangqu Plana, Bajît, fumma laterum, Défi).

renfla laterum, Diferentia figmentorum bali:
fant proportionalet.
Trianguli BCD bafis eflo DC, centre B radio BC,

defitibatut circulus, 8c producatut DE in G, ex punâo
B in bafim cadat perpendiculatis B E, cri: DG: DE .l.

c UË DBC : fummæ latetum, 8: D H : difiërentiæ latetum, 8:
fegmenta bafis funt D E C E quorum diffèremia et): DF.
Quoniam (pet cor. prop. 36. E1. 3.) teé’cangulum fub DC
D F æquale en: teétangulo fub DG D H, erit (pet 16.
El.6.) DCzDG: : DH:DF.

P R O B L E M A.
Dati: dnarum quarumvi: quantitatum fitmma 63

dzferentaïa, ipfas quantitate: invertira.

D E B.AI l l , -I ICSI ad femifummam addatur femtdiffetentia, a tegatum
etit æ uale majoti; fi autem à femifummâ ubducatut
[émidi èrentia, refiduum cric æquale minori. Sint enim
AB BC duæ quantitates; & capiatut AD :BC. Fiet
DE diffetemia. Quarum fumma en A C, qua: bifeâadin

’ B E a:



                                                                     

18 TRIGONOMETRIÆ PLANE
E dat A E vel EC femifummam & DE vel EB fémi-
diffetentîam. Porto efl: A B : A E -I- E B : felnifummæ
4- femidifi’etentia, 8: B C z C E - E B : femifummæ
- femidiffetemia.

IN quovis Triangulo piano datîs duobus angulis, da-
tut tettius qui en fummæ duorum teliquorum comple-

mentum ad duos mélos.
In Triangulo amena te&angulo dato altetutto angulo

acuto,datut teliquus,qui et! dati complementum ad teétum.
. Datis autem duobus trianguli teâanguli latetibus, ut
mveniatut teliquum non opus cfi canon: fed perficitut
ope prop. prima: hujus.

Triangali Keëïanguli [blutions fiigonometrim
faut quafequuntur.

C

C

A B A B- Datis. Quæt. (Fiat.
IAB BC Auguli.AB:BC::RzïanguliA. Cujus

ctutibus, complementum efl: Augulus C.
A B AC Anguli. AC : A B: z R: S, C cujus comple-

2 ctute 8c mentum efl: angulus A.
Hypoten.
AB de ABCcruqR: T,A: : AB:BC.

3 crure &an- alterum
ulo.

AB 8c CACHy-S,C :R: :AB z AC.
4. crut: &an- potenu-

igulo. a.
la



                                                                     

ELBMENTA. 19
1A

A

D CB D (yIn Triangulis oblz’guangulis.

Datis. (Œær. Fiat.
A. B. C &BC &S,C:S,A::AB:BC. ItemS,C:S,B::AB
A B angulis A C lac A C; datis duobus angulis datut

1 :8: latere. teta. tertius, unde cafus cum dentu:
rduo anguli 8c latus; reliquat qu:-
rantut, recidit in hune cafum.

A.B.C. om- AB.AC. S,C z S,A z: AB:BC. Et S,C: S,B
nibus angu-BCom-: : AB :AC. unde datis angulis
lis. nialate- invenite licet topottiones late-

ta. mm, at non ipiii lattera, nifi ipfo-
H tum unum ptius innotefizat.

AB.BC,&CA 86 .BAB: BC ::S,C:S,A,qui proinde.
duobus la- angull. inveniatut. Sed quia idem efl: finus
tetibus 8e anguli 8: ejus complementi ad du-
angulo uni os mitas, ptænofcenda en: anguli
oppofito. . A Species.
AB BC&Anguli.(BC -I- AB : BC -- AB ::
B. latetibus A 8c C. A -I-C A --C
duobus & T, z :T, T- unde datut
an8"]° m’ différentia angulotum A 8c C
teïleâm quorum fumma quoque efi nota;

8e proinde pet Trobiema paf] prop.
14.. dabuntut ipfi auguli.

Bz AB.



                                                                     

26 TR1GON0METR1Æ PLANE
-DatiL 3- Quæt. (Fiat.
- A-B. BCAnguli.DemiHo à vettice in Bafim per-

A C omni pendiculo. (lustrantur fegmemz
bus lateri- afis pet prop. 14.. Fiat fcil. BC: l
bus. I AC-I-AB::AC-AB:DC-DE, 8e ex hac analogia dabuntur

BD. DC. & ptoinde pet refolutio-
nem trian lotum teôtangulorum
ABD AD dabuntut anguli.

TRIGO’



                                                                     

(21)

; TRIGONOMETRIÆ
Sphæricæ

ELEMENTA.
DEFINITIONES.

ricâ, quæ funt Axis extrema.
2. Polus circuli in Sphæra, en: punétum in

fuperficie Sphætæ, à quo omnes redise lineæ ad circuli
circumferentiam tendeutes, funt inter fe æquales.

3. Circulus in fphæta maximas cil, cujus planum tran-
’fit pet fphæræ centrum, 8: cujus centrum idem cit com
centro Sphætæ.

4.. Triangulum Sphæticum eü figura comptehenfa fui)
arcubus trium maximotum in Sphæra circulorum.

y. Angulus Sphæticus cit is qui in fuperficie fphæticâ,
continetur fub duobus atcubus maximotum circulotum;
qui æqualis cit inclinationi planorum iftorum circula.
mm.

1.SPhætæ Poli, funt duo purifia in fuperficie Sphæ-

B; PROR

.v



                                                                     

22 TRIGONOMETRIÆ SPHÆRICÆ

P R O P. I.
Cirtuli maximi ACE AFB je bifariam jetant.

Cum enim circuli habent idem centtum, commuais
cor-nm feâio etit uttiufque citculi diametet, quæ eos bi-
fariam fecabit.

Cor. Hinc in fuperficie fphæræ, duo maximotum cit-
culotun Arcus femicirculis minores, fpatium non com-
prehendunt, non enim poiÎunt, nifi in duobus punais fi:-
micirculo oppofitis, fibi invicem occurrere.

P R O P. H.
Si à polo C oirouli cujufvis A F B, ducatur ad ajus-

tentrum rafla C D, en ad planum iflius oirouli
perpendicularis tarit.

In circula A F B ducantur diametri quævis E F G H;
Et quoniam in triangulis C D F C D E, flint C D D F
æquales CD DE, 8c bafis CF æqualis bafi C E (pet
defiz.) etit (pet 8. El. 1.) angulus CDF : angulo CDE,
ac ptoinde uterque refilas cru; [militer demonftrabitur,

. angulos



                                                                     

E L E M E N T A. 2 3
augulos CDG CD H elle mélos; unde (pet 4.. El. 11.)
erit C D perpendicularis ad planum circuli A F E. Q E.D.

Cor. 1. Circulus maximus difiat à polo fuo invervallo
Quadrantis; nam 0b angulos CDG CDF mélos, etunt
ipforum meulutæ, fc. atcus C G C F quadrantes.

Cor. 2. Circuli maximi pet polum altetius circuli tran-
fèuntes cum ipfo faciunt angulos mélos; 8c viciflim, fi
cum altero circula faciunt angulos mélos; tranfibunt pet
polum alterius illius circuli; nam pet reâam DC cos
tranfite nacelle cit. .

P R O P. HI.
Si polo A deferilzatnr maximas circulas E C F, area:

CFintereeptus inter AC AF, efl menfara anguli
CAF vel CDF.

Per corol. 1. præcedemîs, funt atcus A C A F quadran-
tes, ac ptoinde anguli ADC ADF funt real, quarre
(pet defin. 6. El. 11.) angulus C D F (cujus menfura cit
atcus CF) æqualis cil: inclinationi planotum A C B A F B,
æqualis quoque angulo Sphærico CAF vel CBF. QE.D.

Cor. 1. Si atcus A C A F funt Œadrantes, etit A
polus circuli pet punêla C de F tranfeuntis, ell: enim A D
ad planum FDC normalis, (pet 4.. El. 11.)

Cor. 2. Anguli ad verticem funt æquales, uterque enim
cit æqualis inclinationi circulorum. Item anguli qui (ont
deinceps funt æquales duobus reôtis. "

P R O P. IV.
Triangnla erunt ægualia C6 congrua, fi duo lutera

babeant duobus lateribus æqualia, (5 angelot æ-
qualibus luterions comprebenjbs etiam cagoules.

P R O P. V.
Item Triangula erunt æqualia Cd congrua, fi latus eum

angulis adjacentibns in uno triangulofit æqnale lai
teri mm angulis adjacentibus in altero triangnlo.

B4 PROR
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P R 0 P. VI.
Triangula æguilatera [ont etiam æquiangula.

P R O P. VIL
In Trianguli: Ijbfcelilnu, anguli ad bafîm fimt

æqualeo.

P R O P. VIH.
Si onguli ad bajîm fuerint æquale:, erit Trian-

gulum Ijbfælex.

Eodem modo demonfirantur quinqua propofitiones prac-
cedentes ut in triangulis planis.

P R O P. 1X.
flamber: duo trianguli lutera religuofzmt majora.

I Nam atcus circuli maximi, inter duo quælibct in (luper-
ficie fphæræ punéta, dt via brcviflîma.

P R O P. X.
B æodlioet triangulilatu:

mina: eflfimiciroulo.
Producantur trian uli

A . D ABC laiera AC AB,gdo-
nec conveniunc in D, erit

c . * arcus? A CD femicirculus,
qui major dt quam AC.

P R O P. XI.
Trianguli latent faut circula minora.

ER enim DE -I- D C major quam B C, (per prop. 9.)
8c utrinque addendo B A -I- A C, erit D B A -I- D C A, hoc
cfi, circulus major quam A B i- BC 4- A C, que: fun: tria
lama trianguli A B C.

.0

PROF.
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P R O P. XII.

In triangqu AB C, major angulu: A majori
lateri fuotenditur.

k Fiat angulus B A D : angulo A
B, 8c cri: A D : BD (per 8. hu-

jus) undeBDC:DA-I-DC, i8: hi atcus majores funt quam D
AC, CH: icaque latus BC, quod
fubtendit angulum B A C, majus C
quam A C, quod fubtendit angulum B.

P R O P. XIII.
In quolibet triangalo dB C, [ï fumma Crurum AB

BCfft major-æquali: me] minorjèmicircalo; inter-
na: angalw ab oajim A C erit major æqualir aut
minor externo 65 oppoIïto BCD,ideoguefamma an-
guloram A (à 11C B major erit, ont aquah’x, aut
minor duobzu reflix.

a Vide Fig. 7’rop. Io.
Si: primo AB -[- BC : femicirculo : A D, çrit BC

: B D; 8: anguli BCD 8: D æquales, (pet 7 hujus) un-
de & angulus B CD erit :angulo A.

Sir fecundo AB -lv- BC majores quam ABD, cric BC
major quam B D; undc 8: angulus D, hoc eIi angulus A)
major erit angulo BCD. (pet 12. hujus) Similitcr clien-
detur, fi A B 4- B C fiat fimul minores femicirculo, faro
angulum A minorem angulo BCD. 8c quoniam anguh
BCD 8c BCA fum:duobus mais; fi angulus A fit
major BCD, erit A 8c BCA majores duobus métis. Si A
fit : B C D cri: A 8: BCA æquales duobus mais. Si
veto A fit miner quam BCD, erunt A 8c B CA minores
duobus métis. Q. E. D.

PROF.
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P R O P. XIV.
In quolibet triangan CH D, Iaterum poli, dudit

circuli: maximir, conflituunt aliud triangulum
XM.N, qaodfupplementum efl triangali GHD;
nempe latere: N X X M 66 NM nant [apple-
menta ad femioirwlo: armon; qui flint menfuræ
anguloram D, G, H uin etiam menfuræ angu-
Iorum M, X, N, orant ripplementa ad [emioiroa-
10:, lateram CH 6D (5 H D.
Polis G, H, D, dcfèribantur maximi circuli XCAM

TM NO X K B N. Et quia G cil polus circuli X C AM,
erit G M :Quadrami, (par cor.
1. prop. 2.) sa ob H polum cir-
culi TMO, cri: HM quoque
Quadrans; 04m: (pet corol. 1.

C prop. 3.) erit M palus ci-rcuii
GH. Similiter quia D en: poins

A circuli XBN, 8: H poins cnrculi
T M N, erunt atcus D N H N
Quadrantes; ac ptoinde (per cor.

M I. prop. 3.) N erit palus circuli
H D. Et eadem ratione, ob GX DX quadrantcs, cri: X
poins circuli G D. Hifce præmiflis.

Œon’iam CH; NK: Quadrami, (cor. r. prop. 2.) 8c
XB z: Quadranti, cran: NK -i- X B hoc cil NX -l-
KB:duobus (Liadrnntibus fini fèmicirculo; adeoque
cil NX fupplemcntum arcus KB feu mcnfiiræ angnli
H DG ad femicirculum. Similitcr quia cit M C : Qua-
dranti, 8c X A : Qiadrami; arum M C 4- X A. hoc CR,
XM -I- A C :: duobus quadrantibus feu lèmicircuio, 8:
ptoinde X M cil fupplcmcntum amis AC qui cil men-
fura anguli HGD. Quinetiam. 0b M0, NT Qua-
drantes, arum M O4-NT : 0T -I- N M : fcmicircu-
Io. itaque cit NM ibpplemenrum ad ièmicirculum arcûs
0T feu menfuræ anguli GH D. Q. E. D.

Præterea
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Præterea quia DK HT fun: quadrantes, erunt DK

-I- HT feu KT -I- HD æquales duobus quadramibus,
feu (Emicirculo. Eü ergo KT, feu menfura anguli

, X NM, fupplementum lateris HD ad femîcirculum. Nec
A diflimili methodo ofiendetur OC menfuram anguli XMN
’ effe fupplementum lateris G H. Et B A menfuram auguli
. X elfe fupplcmemu-m lateris G D. Q8. D.

P R o P. xv.
Triangula æquiangula fiant etiam aguilatera.

l Nam corum fupplementa fun: æquilatera, (pet 14.. hu-
. jus) ergo 8: æquiangula, quare 8c ipfit fun: æquilatera, pet
- prop. 14.. partem fècundam. ’

P R 0 P. XVI.
Trianguli tre: anguli flint majore: duobu: refli:,

E6 minore: fox refli:.

Vide fig. Prop. 14..
Nam tres menfuræ a’ngulorurn G, H, D, una cu-m tri-

bus lateribus trianguli XN M faciunt tres fcmicirCulos,
( r 14,. hujus) fed tria larera trianguii XN M minora
[fiât duobus: femicirculis, (Fer 11. hujhs) quarre tres men-
furæ angulorum GHD majores fuma femieirculo, & pro-
inde anguli G H D ma’ores erunt- duobus métis. .

Propofirionis fecun a pars pater, nam in quolibet-m-
angulo, ennemi 8: interni anguli fnnul tamum faclunt
fix renfilas, unde interni fun: minores quam fex reéti.

P R 0 P. XVIL
Si à purifia R quad circuli A F BE palu: non efl, in r

circumferentiam radant area: maximorum circu-
lorum RA RE KG KV, maxima: ejl K4, qui
par eju: polum C inoedit; reliquu: vero minimur,
rami prout à maxima recadrait minore: fanai?”

ozuntgue
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aiantque cant priore circula .4 F B angalam obtu-
fiim ex parte maximi arou:.

"de Fig. Trop. r.
Gaïa C cit palus circuli A F B, erunt C D 8e huic pa-

rallela RS perpendiculares ad planum AFB; Duâis au-
tem SA 8G 3V; cric (par 7. El. 3.) SA major quam
S G, 8: SG major quam S V. unde in Triangulis métan-
gulis planis R SA RSG R 8V, erunt RS q -l- S A q
feu RA q majora quam RS q-l- SG q feu KG q, 8: pro-
iude R A major cri: R G; 8: atcus RA major arcu KG.
Similirer erum R S q -I- SG q feu R G q majora quam
R8 q -l-SV q feu RV q; se ptoinde RG major RV, 8:
arcus RG major arcu RV.

ado. EH: angulus R G A major angulo CG A qui re-
âus en, (par coro]. prop. a.) Et angulus RVA major
angulo CV A qui quoque rcâtus cil, quare anguli R G A
RVA funt obmfi.

P R o p. xrnu.
In triangqu refiangulo ad A, orara angalam raflant

icontinentia faut ejafdem afeflioni: cam anguli:
o pojiti:, boa efl, fi crura fiat ma ara aat minora
âadrantiaag angali illi: oppojîii orant majore:
aut minore: refli: angulin Vide Fig. prop. prima.

Nam fi A C fit Quadrans. C cric olus circuli A F B,
8: anguli AGC vel AVC erunt re i. Si crus AR fit
majus quadrante, erit angulus AGR major reâo (pet r7.
hujus.) Si crus fit minus quadrante ut AX, angulus
A G X erit minor reâo.

P R O P. XIX.
Si duo arum trianguli reflanguli (65’ confiquenter an-

guli) au ejufdem afieflioniæ id efi, atrumque ne!
m4114!
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maju: vol mina: saumure, bypotenafa erit mie
nor quadrante.

Vide Hg. Prop. x.
In triangulo A RV vol B RV, fit F poins cruris AR,

8: cri: RF quadrans, qui major cit quam RV (pet r7.
hujus.)

P R 0 P. XX.
Si fiat diaerfæ afefiionir, bypotenafa erit

major &adrante.

Nam in triangule A.R G, cil RG major quam RF
qui cil quadrans.

P R o P. xx1. .
Si I-gpotenufi fit major Quadrante, orura anguli

n. i, ideogae C6 anguli oppojiti faut diverfa afï
fiilioni:; fiminor, ejufdem.

Hæc propofitio efl: priorum converfa; 8c facile ex
iîfdem fequnur.

P» R 0 P. XXII.
In aunai: triangqu dB C, fi anguli B Ü C ad bajim

fant ejufdem afeflioniq perpen- A
ditulari: 1P cadet intra tri-
angulam; fi fiat diverfæ afi-
flionir, perpendiculari: tadet p
extra triangalum. B
In primo cafu fi perpendicularis

non cadat intra, cadat exrra triangu-
lum, ut in fi . a.) Tum in triangu-
lo A P, eügAP ejufdem afièâionis B C P
cum angulo B; 8c iimiliter in trian-
gule ACP, cf! A? ejufdem affeâionis cum angulo
ACP; ergo cum A B C 8; A C P fun: cjufdcm affeâio-

ms,
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nis, erunt anguli ABC 8: ACE diverfæ aifeétionis; i

quod efl: contra hypothefim. .In ado Cafu fi perpendicularis non cadat extra, cadet f
intra, (in fig. 1.) Et in triangulo ABP, dt angulus B ,
ejufdan affeélionis cum crure AP, 8c fimiliter in trian-

. gulo A CP cil: angulus C ejufdem affeâionis cura AP,
unde anguli B 8c C fun: ejufdem aïeâionis, quod CR con-
tra hypothefim.

P R O P. XXIII.
In Triangali: Bd C EH E redanguli: ad A 3 H,

fi idem fuerit angala: acutu: B ad bafim Bd in!
BH, Sinu: bypatenafarum erunt firman: areau!»
perpendicularium proportionaler.

Nam mais CD E F perpendiculariter infiflentes ci- i
dem piano fun: rallelæ. Item FR DP radio OB l
perpendrculares, un: quoque parallelæ; unde 8c pla- I
na triangulorum E FR C DP fun: paraHela (pet 1;. El. j
n.) Quai-e 8: CP ER horum planorum communes

. fcâiones



                                                                     

ELEMENTA. la::.- feâiones cum piano per BE C0 tranfeunie paraflela:
erunt (per 16. El. Il.) Triangula igitur CDP E FR

7. æquiangula erunr. Quare CP iinus Hypotenufæ BC efl:
.’ ad CD (inum arcus perpendicularis CA; ut ER finus
î hypoxenufæ BE cit ad EF finum atcus perpendicularis
. EH. Q. E. D.

P R O P. XXIV.
Iifdem prfitir, 112L H K finit: bafiam, tangenti-

bu: L4 6H arruum perpendiculariam, faut pra-
portionaler.

f Nam fimiliter ut in præcedente propofitione, oflende-
i tur triangula QAI KHG effe æquiangula ; unde QA :

AI : : K11 : HG.

P R 0 P. XXV.
In Triangula ABC redangulo ad d. rUt tofinu:

angali B exifimti: ad Baffin Bd ad finam anguh’
verticali: a! C B, ita cofina: and: perpendicularà ’
ad Radium. h

Pmparalio. Producantur laura BA BC CA i’ta ne
BE BF CI C H fin; Quadrautçs, polis B 8c C ducau-
tur circuii maximi E F D G ’ â
I H G. 8c erunt anguli ad
E,F, I 8c H reâi. Quart: D
:8: poins BAE (pet cana. pr.
ahujus) a: G palus IFC B, i
cri: etiam A E:,comple-
mento arçûs B A. Item F E
mcnfura anguli B: GD, 8;
D F corum complemen-
mm. erit quoque BC r: FI
:menfuræ anguli G, 8c CF
eorum complememum. Item en: CA -: HD, 8L DC utri-
ufque com lementum. Hifce præmiIÏis,-in triangulis HIC
DC F re angulis ad I 8c F 8c habentibus eundem an-

gulum
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- gulum C acutum, ob B A minorem quadrante, cri: S, DF :

S,HI : :S, DC :S, HC id eii, cofinus anguli Beit ad fi-
num anguli verticalis B C A ut cofinus CA ad Radium.
Q. E. D.

P R O P. XXVI.
Cofinu: bafù: oofin. IZypotenafæ : : R: toS per-

pen zaularir.

Nam in Triangulis AED CF D reâangulis ad E 8:
F; habentibus eundem anguium D acutum: 0b A E qua-
drante minorem, efi S, EA :S,CF : : S, DA :S,DC. Q
E. D.

P R O P. XXVII.
S, Bajèo: : R: : T, perpendiculari: : T,anguli

ad bajim.

Nam in Triangulis B A C BE F reflangulis ad A 8: E
8: habentibus eundem angulum B acutum, 0b AC mino-
rem quadrante, S, BA : S, BE z : T, AC: T, EF. Q.E.D.

P R O P. XXVIII.
CoS, angali verticali: : R: : T, perpendicularù .-

T, Hypotenufæ.

In Triangulis G I F GHD reâangulis ad I 8: H, 8:
habentibus eundem angulum G acutum, ob HD minorem
HG feu quadrante,efl: S, GH: S, GI :: T, H D : T, IF.

P R o P. inox.
S, Hypotenufæ: R: : S, erpenditulari: :

S,angali ad affin.

In Triangulis ræcedentibus efl: S, IF :8, GF :: S.
un :s, en. p ’

PROP.
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in, p a o P. xxx. .il Radium tas. Hypotenufæ ::Tangali aerti:ali::
ooT,anguli ad bilan. "

In Triangulis H I C D F C reâangulis ad I 8: F, 8:
i habentibus eundem angulum C acutum, ob D F minorem

quadrante, EH S, CI: S, C F z; T, H I :T, D F. hoc efi,
à; R: coS, B C : : Tang, C : coT, anguli B.
a Propofitiones fax præcedentes ad omnes cafus triangu-
lorum re&angulorum refolvendos quiciunr, ikquumur

illi numero fidecim cum fuis analogiis ex hifce deduüis.

IV Paris prærerlQpærj j l jang.ra&um.

xjAC 8: B R:coS,CA::S,C.:coS,Bejuf:perzy
-.C dem fpeciei cum C A. mverfe

fil zèAC &jC coS,CA:R::coS,B:S,Cam peu;

-B bigui.il B 8: C A C’S,C:coS,Br::R:coS,CAejufÏper a;
î dem fpeciei cum ang. B. 8: 18

8A C AIÎÎR:coS,BA: :coS, AC: coSBC. r26
Si BA AC fuerin: ejufiiem af- 19

4. fafiionia nec (barbantes, cri: ao
B C miner quadrante; fi diverfæ,

. - erit B -C Juadranre major.
à BA BCACcoS,BA:R::coS,BC:coS,CA.jpera6

Si BC fit minor uadrante, BA, 8: a:
S 8: CA erunt eju dem affeôtionis

fi major, diverfæ, fed dam: B A

ejufijue Species, ergo &c. .
BA CAB S,BA:R::T,CA :T,BejuÎÏper27

6 dem afihftionis cum latere oppoa 8: 18
firo C A.

:BA B ACR:S,BA::T,B:T,AC, ejuiï
dem fpeciei cum B.

ami
8: 18

C AC
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Dali: pater Œær. ’

bigui.
T,B:R::T;CA:S,BAam-per27

C 8: B (un: ejufdem affeâionis,
fi major diverlæ, quare data fg:-
cie ang. B dabitur AC.

dem au: divertie afl’eâionis, B C
en: minot au: major quadrante.

R :coS,C::T,BC:T,CA. Siper 28
B C (in miner quadrants, anguli a: 21

cos C;R::T AC:T BC. pro-W28
u: dag. C 8: ÀC fuei’inc ejulÎ 2°, 1.1

ÇA 8: BA 8: ptoinde an-
guli C 8: B «un: ejufdem affe-
ctiouis, fi ma’or diverfæ, lied
darur fpecies A, ergo dabitur
fgecies anguli C.

fpeciei cum C A.

verfæ adèâionis fuerim, crin: BC
minor au: major quadrantc.

T,BC: R : :T,CA :coS,C. Sipcr :8
B C fuerit miner madrure, a:

R:S,BC:: S,B:S,ACejufdem per 2.9

fpeciei cum B. 8: r8S, B:S, AC: : R: S, BC ambigui. peul-19
S, BC : R::S, AC:S,Bejufdem pet 29 a

T C:R:coT,B:coS BC. pro.per go
m’anguli B 8: C cjufdim au: di- 19 1°

a «auna.

730 CA-C
9

’AC CBC

10

""BC AC C

Il

.1- A jil! C13ÀC B C
I4rac ACB

ÎB -c à?
x:

-BC-"CB

j 16 quadrante; anguii C 8: B erùnt
ejufdem au: divertie afl’e&ionis.
Sed datur fpecies anguii C. quare
Habitat [indes auguli B.

j. D:

aRzeoS,BC::T,C:coT,B. pro-pet 30-
u: BC fuerît minot au: majora!



                                                                     

ELBMENTA, , a;
De.Refolatione Triangaloram Refian-

galonna Splazericoram, par quinaire
partes circalares. -
Erpenfis Analogiis, quibus Trial: uia Sphærica Re-
étangula folvuntur, Dominus, grenu, nobilis ille

- Logarithmorum Inventer, duas excogitavit Regulas me-
moriâ facile retinendas, quarum ope omnes fedecim ca-
fus refolvi poffunt; Nam cum in hifce triangulis, prætcr
augulum reétum, (in: tria lattera 8: duo anguli, lattera
angulum reàum comprehendentia, hypotenufa autem
8: reliquorum angulorum compiementa, vocavit flippera:
parte: riraularer. Et cum dam fun: duæ quælibet partes,
8: quæritur Tertia, Harum trium ana, quæ dicitur par:
media, vel adjacet duobus reliquis partibus, quæ itaque
Vacanturlextrema.’ adjacente: ; vel neutri adjacet, in quo
cafu, dicuntur arrenta fraya-M; Sic fi "complementum
anin B Iponatur pars me ia, Crus a . C-
A B 8: compiementum Hypoteuu-
fæ BC fun: partes extremæ adja- . a
Centres; At complementum anguliB
C, 8: latus AC funt extremæ op-
pofitæ. Item pofito complemeuto A
hypotenufæ BC parte media, compiementa angulorum

-B 8: C fun: eXtremæ adjacentes; 8: AB AC crura
flint extremæ oppofitæ. Sic etiam pofito crure A B parte
media, complementum anguli B, 8: A C fun: extremæ ad-
jacentes; Nam au uius reétus A non intercipit adjacen-
tiam, "quia non e pars circularis. A: eidem parti media:

I complementum anguli C 8: com Iementum hypotenuiie
B C fun: entente: oppofitæ. Hi ce præmifiis.

REGULA PRIMA.
In Triangan Reflangalo Spbærito, Reüangalum faô

t . Radio Câjinujiarti: media, aqaale .ejt reflangulo
ab Tan anti a: artiam Àdjatentzam.

f g P C a R E G U.
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REGULA SECUNDA.
Redangalam fab radio effana parti: media, aqaale

efl reflangulo fab tajinuba: partiam oppojîtaram.

Utriufque Regulæ tres fun: cafus. Nam pars media
vel potePt efiè complementum anguli B vel C, vel com-
plementum hypotenufæ BC; vel denique unum ex cru-
ribus fcil. AB vel AC.

Cafa: r. Si: complemen-
tutu anguli C pars media.
Et eruut A C 8: comple-
mentum hypotenufæ B C
extremæ adjacentes. Fer pt.
2.8. EH ut cofinus anguii ver-
ticalis .C ad Radium , Ira
Tangara C A ad Tangen-
tem Hypotenufæ B C. per-
mutando erit coS, C : T, C A
::R :T, BC. fed ut notum
cit, R :T,BC: :coT,BC: R. quart: ces, C:T, AC t:
coT. BC : R; Unde R xcoS, C:T, AC xcoT, BC.

Eidem complemento anguli C arti media, extremæ
oppofitæ fun: complementum an uii B 8: AB, 8: (pet

. prop. 2;.) coSinus anguli C et: a finum anguli CD F ut
coSmus D F ad Radium, efi vero Sinus C D F :.- S, A E
:: coS, B A, 8: cos, D F: S, EF :5, ang. B. unde cri:
coS,C: coS,BA z :S, B: R. 8: RxcoS, C:coS. BA::
S. B hoc cit, Radius duâus in finum partis mediæ, æqua-
tur reâangulo fub cofinubus extremarum oppofitarum.

Cafa: a. Sir complementum hypOtenufæ B C pars me-
dia, 8: complcmenta angulorum B 8: C erunt extremæ
adjacentes. In triangulo D C F (pet rop. 2.7.) En: S, C F:

- R: :T,DF:T, C. unde permutan o S, CFzT, DF::
(R :T,Ç::)coT, C: R. efi autem S,CF:coS,BC 8:
T, D F :coT,B. quatre efl: R x cos, B C : coT,C x coT,B.

. hoc en, Radius duaux in finum partis media: æquatur
produâo
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. E L a M a N T a. 37----- r ’ r . . .produâo ex Tangenubus partium adjacentrum extrem-
rum.

Eidem parti mediæ, fcil. complemento B C, adfunt ex-
tremæ oppofitæ A B A C, 8: (per prop. 16.) cf! coS, BA:
coS, B C: : R : coS, A C. quatre cri: R x coS, B-C : coS,
B A x coS, A C.

Caf. 3. Si: denique A B pars media, 8: erunt comple-
mentum auguli B 8: A C exrremae adjacentes, (8: per pr.
2.7.) S,AB:R: :T, CA: T,B. undeeritS, AB :T,CA
::(R:T,B: :)coT, B :R. adeoque cri: RxS, A B:T,C A

a coT, B. IPræterea parti media: A B, coimplementum B C, 8: com-
plemeutum an uli C fun: eXtremæ oppofitæ; 8: in trian-
gule GHD? r prop..2y.) En: coS, D : S, DGH ::
coS,GH : R. eÆevero coS,D:çoS,AE:S, A B, 8: S.G
:5, IF:S, BC. Item cit coS,GH :S, H I: S,C.
quareeritS, AB : S, BC:S, C :R. 8: hinc RxS, AB:
S, X S, CuItaque in omni caïn, reétaugulum fub radio 8: finu
partis media: æquale erit tam reâangulo fub cofinubus ex-

* tremarum oppofitarum, quam reé’tangulo fub tangentibus
extremarum adjacentium. Et proinde fi æquationes illæ i
’refolvant’ur in Analogias (pet r6. Elem. 6.) ope regula:
Proportionis, partes ignotæ innotefcent. Et fi pars qua:-
fita fit media, primas Analogiæ terminus erit Radius, fe-
cundum 8: tertîum occupant locum tangentes vel cofinus
’partium extremarum. Si veto quæratur extremarum uns,
Analogia incipi debet cum altera, arque Radius finufque
partis media, in mediisponantur locis, ut quartum tc-

. men pars quæfita. - -

IN Trianguiis Sphæricis obliquangulis BCD, demifl’o
arcu perpendiculari AC, ab angulo C in Bafim BD,

(produéhm fi opus fuerit,) ut duo fiant Triangula BAC
»DAC reâanqgla; eorum ope refolvi polfunt picrique

cafut Triangu mm obliquangulorum.

C3 . mon



                                                                     

g: TRIGONOMETRIÆ SPHÆRICÆ’

P R 0 P. XXXI.
6’an angulorum B Ü D ad bajim B D, jinuba: au?

galonna verticalium B C A D C A fant proportioo

- w- nalet.
C

B A.
Nam coS, ang. B : S,BCA: : (coS, CA :R: z) coS,Bi

S, DCA (pet a5. hujus.)

P R 0 P. XXXII.’
Cofina: Iaterum B C DCjunt proportionale: l

tofînubu: bafium .3 A D A.

En enim coS,BC : coS,BA: :(coS,CA :R : z) coS,BC:
coS, D A. (pet 26. hujus.) A

P a o P. XXXIII.
Sina: balzan: B11 D11, faut in retiprota proportione

tangentium angulorum B 69" D ad Bajim B D.

04m pet 27. hujus cit, S, BA: R: :T, A C :T, anguli
5 B. Item pet eaudem, inverie R : S, DA : :T, and. D :

T, A C. erit ex æquo in perturbata ratione (pet 23. EL 5.)
S,BA.:S,DA::T,ang.D:T,ang. B.

P R o P. xxxiv.
Tangente: laterum BC D C faut in rampa-am. pra-

portione erfinuam angulorum verticaliam 3C1!

au. ’ capa

"LA ...--’-..4....,. . A.



                                                                     

t , Ennuaura- - .- 39Quia pet 38. hujus permutando, Et:

, T,BC: R ::T,CA:coS,BCA.8:pereaudem R :coS,DCA::T,DC: T,CA
quate ex æquo in perturbata ration: cit. . A .

T,BC : coS, DCA: : T,DCcoS,BCA.

i P R O P. XXXV.Sinu: Iateram B C D C jinabu: angulorum oppojito;
" mm B (à D faut proportzonalet. I

Quia pet 2.9. hu’us S, BC:R:: S,CA:S,ang. B.
8: pet candeur inver R :S,DC: :S,ang.D : S,CA
cri: ex aequo in perturbata ratione S, B C : S, DC: : S, D:

P R O P. XXXV I. ,In Triangqu gavai: Spbærito ABC, CF x AEjizel
FM x JE,re3an ulumfabfinabu: trurum BC B1!
e]! ad radii maximum-ut I L feu I A - L A difl
firentiajinaam aerforam Baji: AC, 63 difermtia
cruram AM, ad G N fait»: verjuta angli B.

.N.

C

P. v .Polo B defcribatut circulas maximas PN; fintque B P

C q. BN



                                                                     

4o Tnxconomn’ruæ Summum
B N quadrantes; 8: PN cit menfura anguli. B; eodem
polo B pet C defcribntur circulas minot C F M; horum
circulorumplana reâa «une plana BON, ( pet z. h.)
à PG CH perpendiculares in idem planum, adent in
communes feâtiones O N F M ma in G 8c H. ducatur
HI perpendicularis ad A O, planum pet CH HI

pendiculare erit plane A0 B, unde AI pet ndicu-
mis ad H I, cri: perpendjcularis ad reâam C1, pet def.

. El. u.) cil itaque A I finus verfus atcus A C, a: A L
nus verfusarcusAM:BM --BA:BC--BA. Tri-

angula Ifofcelia CF M P 0 N font æquiangula 0b
MF NO item CF P0 parallelas( r16. ELII.) qua- I ;
te demifiis perpendiculis C H P G in atera F M O N, fi-
militcr divifà arum Triangula; & cri: F M : 0 N :: M H:
G N. Itemque 0b triangula A 0 E D I H D L M sequi-

angulaerit AE:AO::IL:MHa: oflenfum cil, eHè FM: ON: : MHzGN quatre cric
AExFM ad AOxON ut ILx MH, ad MHxGNfèu

lut I L ad G N. hoc cit reâangulum fùb finubus crurum
efl ad quadramm Radii ut diflèrentia Yinuum verforum
bafis 8: dnfiërentiæ crurum BC B A ad (imam verfum an-
guli B. Q. E. D.

P R O P. XXXVII.
Diferentia Sinuum ver forum duorum armant 111454 in

dimidium radzi,æ- A N
îualùefl reflrmgu- D
o fuô jinu femi- Mm o e

fummæ üfinu jè- Emidifl’erentiæ eo- G N
rundem arcuum. M
Sint duo atcus B E H

B F, quorum dzflèrenv
g: 13:1? fitËÎËÔÏ; in M

en: en»
k fu’mma .arcuum, 8c «ml - P K L
Ç FD (émidifferemia. Cgay--



                                                                     

«fics 8c angulum ad B commu-

”v.»ïEI-.EMIENTA. ï ’ 4x
En G E : I L difl’erentiæ finuum verforum arcuum B E
B F; Item eft F O finus (èmÎdifl’ërentiæ arcuum. 0b æqui-

angula triangulaCDK FEG; critDK:GE::(CD:FE::) ;CD: ;FE. Unde efiDKngEfèu DKx
lFO:GExiCD:leâCD. Q.E.D.,

P R O P. XXXVIII.
Sima verfuj cujufvi: armfiufiu: in dimidiumliadii,

cguali: efl quadrato finit: di- a
midii ejufdem arma.

Triangula C B M D E B film
æqunangula 0b anguloqad M 8: E

nem. QuateefiEIBrBDzzBM:
BCerititaqueEBxBC:BMx
BD &EBxÆBC:BMx;BD
:BMq. Q.E.D. P E B

P R 0 P. XXXIX.
In quolibet Triangqu A B C, mju: arum anplum B

continentiafint B C dB; Ü bali: AC eundem an-
gulum fubtendat; fi capiatur 1M (mm: .-. défe-
fentiæ "1mm : BC -A B. erit Reflangulum fitô
limâm- çrurum B C Bd ad quadratum Radii ut

Reflangulum fabliau ana: [fil-Æ affina ami:

2 .aszatImtumfinu: dimidii anguli B.

z ."Je Hg. Y’rop. 36. bajm.

Quoniam cf! reâangulum Tub finubus crurum A B BC
ad quadratum radii, ut IL ad finum verfum anguli B
vel ut; R x I L ad à R duâum in finum verfum anguli B
(par prop. 35. hujus) EH autem à R x I L : reêtangËl:

u



                                                                     

4: TRIGOINOMETRIÆ PLANE

Ï A M .-Iub finubus atcuum AC:- --- Ac 2 fla- (pet pt.
37. hujus.) Item efi à R du&us in finum vetfum anguli B
æqualis Quadrato finus dimidii anguli B. Quatre en: Re-
flangulum fub (imbus cturum, ad Radiî quadratum ut Re

&angnlum fub finubn: atcuum .424- A M ï: A M

z .ad minimum films dimidii anguli B. Q5. D.

&çmnmr «(adam (fafiot 7’ngan Sph-
ricçr’mn obliçuangularum.

Datis. Quæt. (Fiat. [à]: Eflropt; z.
Ang. Ang. R : coS, BCÎT, B : coT, BCA (pet 30.
B, D. C. hujus.) Item coS, B : S, BCA: :coS, D :
8c BC. S, D C A (pet 31. hujus.) Horum angu-

lorum BC A D C A flamme, fi perpen-
dicularis cadac intta triangulum, Ve!

I differencia, fi extra cadat; en: z BCD.
Num perpendiculatis cadat intra val
extra, cognofcitutex affeéhone angu-

’* p lotum 88: D (pet zz.whuius) quod fo-
mel momifie filHiciat.

A" - Ang. R: coS,BC z: TÎB :coT,BCA (pet go.
3, a D. bains) & S, BCA z S, DCA: : coà B:
& 13161 os, D (pet 3 t, huilas.) Si B C A fit mi-
re B C. not- B C D, angulus D cri: eiufdem af-

1 feâionisrcnm angulo B. Sin B C A fit
major B C D, anguli B 8: D crane af-
eélionis divetfæ pet converïam pt. 21.

TCCDTD laleÎeoS,B:-7T,.B’C-:’T,IBI T. (pe’ r28.

un

laterl- tus- vhujus) &coS, 8C : coS, BA :: coS,
bus 8: DG : coS, DA (pet 3z.hujus) horum

3 "8° BA D A fuman- vel dIHEIentia, prout
3- petpendicularis cadit intta, vel exm

Thangulum, eft æqualis BD; quad
Â - cognofci nequit nifi cognita fit fpecies

alterius anguli D. Datis



                                                                     

IEpgennu’ruL. ’ . v ü
Datis. ç Quai Fiat. . I A

CD ik:eoS,B: :T,BC:T,BA(per18.huc
lame. ï ’us.) Et coS, BAïzevS, BC : :eoS,DA:

’ 05, DC. (pet 31. h.) Ptout D-Afimi-
lis cit aut dxfiîmilis C A vel mg. B D C,

.’ rit DC minot aut major (humant:
j (Éper x9 a: 20 hujus.) ’. u 4

BD laJR ç coS, B: : T, BCv : T, BA (pet 28.
tus. mon.) Et T,D :T,B :1: S,BA’:S,"DA

(pet 33. hujus., quorum B A DE (un)?
ma un! difiètentiîæ B D. t I

Ang. R: coS, B z : T, .BÔZT, BA. (par z8.hu-
’- D. jus.)Et S,DA :S,BA ::T,B:T,D(per

33. hujus.) Front BD minot en eut
major quam BA, angulus D fimilis au:

È dt! milts etit angulo B. (pet 22. hujus.)
Ang. coS,BC:R::CoT,B:T,BCA (pet

lateti- C. 3a h.) Et T, DC : T, BC : : coS,BCA:
bus 8e coS, DCA (pet 34.. hujus.) Angulorun

7 ang. B B CA D C A fumma au: diffèrentia,
lprout perpendicularis cadit intra vel
’extta triangulum, cil: æqualis angulo

v, JBCD. V w- B, C, D C coS, BC:R::coT,B : T,BCA. (pergo.
ang. 8c latus. hujus.) Item coS, ’DCA : coS, BCA z
BC la- T, BC : T, DC (pet 34.. h.) Si angulus

8 tete. DCA fimilis fit angulo B (hoc cit, fi
AD fit fimilis CA) etit DC minor
uadrante. Si anguli DC A 8: B fint

JiŒmiles, erit D C quadrature major,
quod fequitur (ex pt. 18 I 9 8c 20 h.)

- BC DCD.ang-. ,CD :S,B:: S, BC :S, untambt-
9 lat. 8c nus dt. Analogia fequitur (ex prop.
étang. B. 3;. bains.)

B D DC ,D:S,BC::S,B:6,DC quodlatus
Io angl a: mbîguum cit. .

BC lat.
Datis.



                                                                     

’44. TRIGONOMETRIÆ SPHÆRICÆ

âIDatis. 03m.
A3 B Ang.
C A o- B.
omnibus

u lami-
bus ml

Je-. A 36.

Fut.
Reâangulum fub finubus ctutum A B
BCzquadtatum Radii: : teâaugulum Tub

M A - :jàubusarcuumfii- C ï2.

uadtato finus à mg. B. pet prop. 3 9.

G H DG D
omni- lama.
bus.
mg.

I2

14mg. a .14.
In Triangulo XNüfER MN com-
plementum anguli GHD ad femicir-
culum. XM eomplementum anguü G
8: XN complementum anguli D. 8:
angulus X complementum efl: lateti:
G Dad remicitculum. 041m manda
ngulis in lacera, 8: latetibus in angu-

los; eadem en: opetatio uæ eû in ca-
fu u hujus, cum atcus eorum com
plementa ad femicitculos habeant coi:
dem Huns.

DE



                                                                     

mente nous gonflement, peuhle: «fignola patent.

(4:)

D E

N atura 8c Arithmetica
LOGARITHMORUM

PRÆFATIO.
Aigu" afin: compendium une]!!! Mathfù, primo eh-

I raflera»: Indzeorum, deinde Engin?!» deeimaliun
introduâ’ione; non mina: tomer: mljumenti et Lo-

. garitbmie, 7mm ex arroyo: inventa, ei «refit: quorum
guident «jam, per omneJ a’rfiiplinas mlâematica: [affli-
me patentent, gui: et: [ladies vel Ieviter imbattu ignorai?
Homm ope numen’ fere immenfi à! 411i: plane intra-
â’obile: fine allo Mafia in ordinal: coguntur: parfum]-
jimmn 60mm auxilium «bigue conjpieitur, five rufian
nuois linga: Norme, five carottant ultime»: indole»: t’e-
vefltjget Gemma, five flellamm [ou expira djinn-
mus, [me alite nature: lentement: expiiez TMGWJ, (ive
deum» peeuniæ ex u un) ineremenmm compute: Nm-

mon". ,Argumento, in quo oerfiatur bic libella, ifiufirando
t son defaemot vin’ je; re Mathematica primorii. Sed eo-
rum ahi amen: filin: ambiante complexe", doâ’i me ile
gaulent, fed magiflrùfilum jenjoferemt: de? ad pour:
captant je accommodantes, certes gaufrât"), eafgue magie
obvia: logaritbmomm fragmente: jèlegerunt, intimant
eorum natteront non nperuerunt. and (gifler du: deli-
Jerari videhtar, mibi in même emt [applere bac trafic-
Iu; qui in idprtoipue cofiimnt, ut Logoritbmomm feme-
tia il), qui ultra dritbmenœ jpeoiofæ à Geometriee ele-

Mradile



                                                                     

46 DE LOGARITHMIS.
Muette Logon’tbmornm Inventum Nepero Scoto

-Metchefionii Banni debater, qui prima: comme): Lo-
goritbmornm deforipfit, conflrnxit, à edidtt, Edinburgi
dona 1614. Hunofiotim omne: Motbemotici, que uti-
litotem fafpioientes, groti ampuernnt. Et cum de alii:
fore omnibus proeolotnjnoenttt plate: entendant Gentet,
omnes (tomer Neptune): Logoritbmorm embatent agno-
fonnt, qui zanzi inventi gloria joint fine annula fruitier.

"(olim «triode mugis commodam Logoritbmornn fir-
mam Nepetus. exeogt’laozt, à! Communicoto confilio CM
Domino Hentico Briggio, Geometrt’n in ÆoJemia Oxo-
nienfi Puffin; banojounm operit fifi adjurait, ut Lo-
goritbmo: in melzorern formant rednfio: octuplent. Sed
Nepeto demrtno, tout»: quad nylon" mm: in ’Briggi-

:nmdnolutm dt, qui magna labre, étfiumno que;
[du teignit" Militae, anone": Logorttbmtmm [Mur

"dans nanan elle»: formm compojnit, pro oiginti tout:
materont»: tbilioa’ilw (leu ab I ufqne ad zoooof’oliif-

- qui: «nivela a]; 90000 nfqne ad 101000, pro 9mm
1mm manette, [appointait Logoritbmo: quatuordecwn
fgwamm Iode cogitent". Hic canon dans et? Londini
me 1624..
- Enduro 0mm kentia mon Gouda: opud Batavos

mo 1628. Adrianus Vlacq, jnppIetit, un dament Brig-
gîus, obiliadibm intermedii: pria: la! breviori-
ha afro: et? Logaritlmit, wpote qui ad dorent tonton:
gantant loco oonttnnantnr.
4 Compound mon: Briggius Ignition" Suzanne à!
Tougentinne, pro fingalis Grodilm gtodnumque cenufi-
mie, ad 1 5 figurera!» loco, quiète: Minuit Sinus Tangen-
te: à Secantet vent fin natarolee, quo: pria: ad totidenl

loto fuppntaoerot. Logoritbmi Stuaam à Tangentiun
devantur Sinu: (9’ Tangente; Ættfioiolet. ipfi ocra Sima
à Tangentee, motarde: floconner. Ho: Tabula: final
«un Troéïatn de ToMarum confiruâione à» tofu, pofl
morte»; Briggii, [ab examine TrigonomCtriæ Btttannicz
edidit Henticus Gelibtaud Londinî Anna 163 3. ’

Trfi film! tempm. pintiez: in loti: Tobnlarmn congo?-

’ a



                                                                     

DE LOGARITHMIS. 47
d’à praline. In quibus Siam Tangent", uranique Lo-
garitbmi, 14mm: confiant feptem notant»; 10m, é. nu-
mcrarum Logar’itbmi exbibemar tamtam pro martini: 46
1 ça: moco, qui pro pinyin: reliée: fifiæré paf-

jan .
Harem Tabularum Jifpofitio au mt’bi viJetur optima,

gym prima: magma: Nathaniel Roc Anglus Suffol-
cienfis, quinqua, guibufdam in. malin: «mais, [quint
Sherwinus in Tabulis lui: Mlkmaxici: Londini du»
170: alitât, in fait!" babamcr Lagurilbmi Numerorum
omnium ab anima afin ad 101000 [aptemfigurarum no-
 ti: ronflâmes, Lagarübmorum gangue finaud; pencha:
proportion!" adfnibuntur, garum ope Logantbmi nu-
.meromm liffw ad Iooooooo facile Infini payant; gag.
mm: [à]. bi Logaritlnuijeptem tanzanfiguramm mati:
exprimantur. Pneu": in Mien profitant Siam 77m-
gem: à Sauna, aux «un: «am; à difficu-
tri: pro Met gui! à! miam azimut), cum dit)
quiôufdnm t4h1i3 Mtôefi 7’raâ’im inferwhtüu.

  CAPUT



                                                                     

(à: )F

C A P U T I.
De orin é nature Logaritbmorum.

Uemadmodum in Geometria, linearum magnitu-
dines numeris fæpe definiuntur; in. quoque in
Arithnmîca viciflim expedit,ut.numeri aliquando
pet li ncas exponantur, afl’umendn (cil. Encan) ali-

quam qua ipfam unitatem repræfentettqus dupla nume-
mm binarium, tripla ternatium, dimidta fraâionem; à
in deinceps, exponet. Hac ration: quotundam numeru-
»rum Genefis 8: proprietates melius concnpiuntur, clan-
ufque in anime verfàntur, quam pet abîmâtes numeros
fieri poHit.

Hinc fi qualibet linea a in fèipfam ducatur, (fig. x.)
qu: exinde prodit quantitas 4’, non zfiimanda cit tan-
quam.duarum dimenfionum, five ut Quadratum Geome-
tricum cujus lattis cil linea a, [éd tanguant linea qu: fit
renia proportionalis lineæ to unitate allumptæ, 8: une:
a. Sic etiatn fi a’ par a muftiplicetur, qua: todxt 4’, non
erit trium dimenfionum quantitas, [èu en us Geometric

, eus, Ed [inca qu: efi quattus terminus in progreflîone
Geometrica cujus primus terminus efl I, feeundus a. Nain
termini I a a3 4’ a4 4’ a5 a7 &c. fun: in continua ra-
tione 1 ad a: 8c indices terminis affixi oltendunt locum
feu diiiantiam, quam quifque terminus ab uniate obti.
net. v. gr. 4’ efl: in quinto loco ab unitate, a5 in feXto feu
fexies magis difians ab unitate quam a feu ai, qui imme-
dtate fequitur unimem.

Si inter terminos 1 8: a inferamr medius pro rtîona-
lis qui efi V7, e’us index exit à, nam ejus dii mi: ab
nnitate erit femiîiis diflantiæ a ab unitate, adeoque pro
1l? fcrîbi potefl: «à. Et fi inter a 8: 4* inférant medius
voportîonalis, ejus index erit 1; feu i, nam ejus difian-
tia erit fefquialtera diflantiæ ipfius a ab unitate. ’

Si inter 1 8: a inferantur duo medii proportionales;
honni



                                                                     

DE LOGARITHMIS." 49
horum primus dl: radix cubiez ipfius a, cujus index debet
efie à. Nam terminus il]: dtfiat ab unitate tertiâ tantum
parte difiantiæ ipfius a, adeoquc radix cubiez feribi de-

bet pet à. Hinc Index ipfius Unitatis efl o, nant unîtes
’ non diflat à feipsâ.

Eadcm féries uautitatum Geomctrice prOportionalium
continuari pote utrtnque, tant defcendendo verfus fi-
ntfiram, quam alcendendo verfus deXtram; termini enim

Il!!!---------- 1 a a’ a? 4* 4’ &c. funt omnes in ea- t
4’ a4 43 4’ a ndem progreflione Geometrica. Adeoque cum diflantia
ipfius a ab unitate fit vetfus deXtram de pofitiva feu -I- I,
difhntia æqualis in contrariam partent, (en. difiantia ter-

. . I . . . . . . . Imini - en: negattva feu - t, qui eut index termtnt -

a Ilpro quo flaque feribi potefi Pl. Similiter in termina
a-j’, index - 2. oltendtt termmum in fecundo loco ab
unttate verfus fintflram 10cm, idemque valet terminus

1 - . r . . .a--’ ac --z. Item 4-3 cit idem ac Î. Indices enim hi

4 a nn ativi oficndunt terminos ad quos pertinent, in partent
du cedere contrariam ci, quâ ab unitate progrediuntur
termini, quorum indices fun: pofitivi. Hifce præmiflis.

Si fuper linea AN utrinque indefinite extensâ,
2.) captantur AC CE EG GI IL dextrorfum. Item
At ru &c. finiürorfum, omnes inter le æquales: &ad
purifia r1 P A C E G l L erigantur fuper AN per-
pendicularesreétænz rA AB CD EF GH 1K LM
quæ fint omnes continue proportionales, numerofque
reprefentent, quorum AB lit uniras. Lineâe AC AE
A G A l A L- M’ -- A n difiantias numerorum ab
unitate refpeélive «panent, five locum 8c ordinem uem
quifque numerus in férie Geometrice proportiona ium
obtinet, prout ab uniate diffa. Ita AG cum fit tripla
reâæ AC, erit numerus GH in tertio ab unitate loco,
fi modo CD fit in primo, fic LM erit in quinto loco
"cum fitALzy AC.

D 04106



                                                                     

f0 DE LOGARITHMIS.
. Quod fi proportionalium extremitates 2A BDF H

KM mais lineis jungantur; figura En L M fit polygo-
num pluribus aut. paueioribus eonfians lateribus, prout
plures zut pauciores in progrefiione fuerint termini.

Si partes AC CE EG GI I L bifecentur in punais
c e g i I 8c rurfus excitentur perpendiculares cd e f

b ré lm, qua: fint mediæ proportionales inter A B C D,
CD EF, EF GH, GH 1K, IK LM, nova orietur
proportionalium (cries, cujus termini incipiendo ab eo qui
proxime feguitur unitatem duplo lares font, quam in
prima ferle, 8c termineront difièrenttae minores Hum, pro-
piufque ad rationem æqualitatis accedunt termini, quam
prius; quin etiam in hac nova ferie, reôiæ A L A C di-
flantias terminorum LM CD ab unitate exponent, fcil.
cum A L decies major fit quam A c; erit L M decitnus feriei
terminus ab unitate, 8c ob A e tripla majorem quam A r,
erit e f tertius feriei terminus, modo c d fit primus: 8:
inter A B 8c e f erunt duo medii prOpottionales, inter A B
veto 8: LM erunt novem termini medii proportionales.

Quod fi linearum extremitates Bd D f F b H &c. re-
ais jungantur, l fier novum polygonum, pluribus qui-
dem, at brevrortbus confians latertbus.

Si rurfus diflantiæ A c cC Ce eE &c. bifeeari con-
, cipiantur, 8c inter bines quofque terminas, ad medias illas

diftantias inferi intelligantur medii proportionales, alia no-
va orietur proportioualium finies, termines ab unitate du-
plo plures continens quam prior. Terminorum veto diffi-
rentiæ minores erunt; junôtifque terminorum extremitati-
bus, numerus laterum polygoni augetur fecundum nu-
merum terminorum, minora autetn erunt lattera, ob di-
minutas terminorum à fe invicem diflantias.

Quo in hac nova ferie, difiantiæ A L A C BOC- acter-
minabunt terminorum ordines feu loeos, nempe fi fit A L
quintuple major quam AC; fitque CD quartas ab uni-
tate feriei terminus: erit LM ifiius fieriei terminus vi-
cefimus ab unitate.

Si fic continuo inter binos quofque termines inferan-
tut medii proportionales, fier tandem numerus termino-

rom
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rum feriei, fient de laterum polygoni major quolibet data
numero feu infinitus; latera vero lingula magnttudine dimi.
nuta fient quavis datâ reéiâ lineâ minora; Adeoque muta-
bitur polygonum in figuram curvilineam. Nam quælibet fi-
gura curvilinea confiderari potefl, tanquam polygonum cu-

. JUS latera fun: numero infinita, 8: magnitudine minima.
Curva fic defcripta dicrtur Dgantbmica, in qua fi nu-

meri par reéias ad axcm A N normaliter infificntes, te.
prefententur; portio Axis inter numerum quemlibet, 8c
Unitatem intercepta, ofiendit locum leu ordinem quem
numerus ille obtmet in ferie Geometrice proportionalium,
à æqualibus intervallis ab invicem dtiiantium. Verbi
gratia, fi A L lit quintuple major quam A C, fintque ab
unitate ad LM mille termini continue proportionales,
erunt ab unitate ad C D ducenti termini ejuidetn pferiei,
feu erit CD terminus feriei ducentelimus ab unitate; 8:
quieunque fuppouatur numerus terminorum ab A B ad
L M, erit ifiius numeri pars quinta numerus terminorum ab

A B ad C D. ’Curva Logaritltmica potefl: etiam concipi duobus mo-
tibus defcribi, quorum unus æquabilis cit, alter vero in
data quadam ratione acceleratur, vel retardatur: v. gr.
fi reéia AB fuper AN uniformiter incedat adeo ut ter.
minus ejus A æqualibus temporibus æqualia fpatia de-
icribat, mterea tamen ita crefcat A B, ut æqualibus etiam

itemporibus incrementa capiat, quæ fint toti lineæ cre-
fcenti proportionalia, hoc cit li AB progrediendo in cd,
augeatur parte fui oa’, 8L bine æquali tempore quando in
CD pervenerit, augeatur fimili parte D p, qu: fit ad de
ut inerementum du ad AB, fimiliter, dom æquali tem-
pore ad cf pervenerit, crefcat parte f7, quæ lit ad DC
ut Dp ad de feu ut la ad AB, id efi, in æqualibus rem.

ribus inerementa fadia fint femper totis proportionalia.
Vel fi linea A B regrediendo in eontrartam partent, in

confianti ratione minuatur, ita ut, dum æqualia fpatia A r
r11 pertranfit, decrementa patiatur A B -- r A r A - Il 2
que: fiat ipfis A B FA proportionalia.’ Lineæ fic crefcen-
tis aut decrcfcentis terminus Logarithmicam defcribet.

D a Nain
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Nain cum fit AB:do::dc:Dp::DC:fq erit compo-
nendo AB:dc::dc:DC::DC:fe 8: ttadcinceps.

Per bos duos motus, unum fcil. æ nabilem, alterum
proportionaliter acceleratum aut retar atum, ipfe Nope-
rur Logarithmorum originem expofnit. Logarithmum
finus cujufque atcus vocavit, Mmemm gui 7mm axai.
me defim’t [imam 9M caquait?" treuil, inter" am fi-
mî: latin: [bien propartionaliter in fixant iIIam durerait.

Ex hac Logaritbmicæ defcriptione confiait, numeros
omnes in æqualibus diliantiis, eflè continue proportio-
nales. Quin etiam patet, quod fi fint quatuor numeri
A B C D l K LM tales, ut difiantia inter primum 8: fè-
eundum fit æ ualis diliantiæ inter tertium 8: quartum,
qualifcunque t diflantia fecundi a tertio, erunt illi nu-
meri proportionales. Nam quia diihntiæ A C I L fun:
æquales, erit A B ad inerementum D: ut 1K ad incre-
mentutn M T; unde eomponendo A B : DC : : I K: M L.
Et viciflim, fi quatuor numeri (in: .proportionales, erit
diitantia inter primum 8: fecundum, æqualis difi’antiæ in-
ter tertium 8: quartum.

Difiantia inter duo: quoflibet numerot, dicitur Luga-
rithmus rationi: iliorum numerorum, 8: metitur non qui-
dem ipfam rationem, fed numerum terminorum in data
ferie Geometrioe proportionalium progredientium ab une
numero ad alterum, definitque numerum rationum aqua-
lium, quarum compofitione efiicitur numerorum ratio.

Si dtitantia inter duos quofvia numeros fit dupla di-
fiantiæ inter alios duos numeros; Ratio duorum priornm
numerorum erit duplicata rationis pofleriorum. Sit enim
diffama IL inter numeros 1K LM dupla difiantiæ
A c qua: efi inter numeros A B cd, bifefla IL in I 0b
A c :1 I: IL, erit ratio I K ad I m æqualis rationi A B
ad cd, adeoque ratio l K ad LM qua: cil duplicata ra-
tionis 1K ad lm, (pet defin. 10. El. j.) erit etiam dupli-
cata rationis A B ad cd.

Similiter fi diflantia EL fit tripla difiantiæ A C; erit
Ratio E F ad L M triplicata rationis A B ad CD. Nain
ob diflantiam triplam, tripla plurea erunt proportionales

ab
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ab E F ad LM quam funt ejufacm rationis termini ab
AB ad CD: at tant ratio E F ad LM, quam ratio A B
ad C D, componitur ex rationibus æqualibus intermediis,
(pet y. defin. 151.6.) Adeoque ratio EF ad LM ex triplo
pluribus rationibus compoiita, Triplicata erit rationis A B
ad C D. Similiter fi lit GL diflantia quadrupla difiantiæ
A c, erit ratio GH ad L M Quadruplicata rationis A B

ad cd; 8: ita deinceps. .Numeri cujuflibet Logarithmus, cit Logarithmus ra.
tionis Unitatis ad ipfum numerum, vel elt difiantia in-
ter unitatem 8: illum numerum. Logarithmi itaque ex-
ponunt di nitatem, locum, feu ordtnem, quem quifque
numerus o tine: ab unitate in ferie Geometrice propor-
tionalium. Verbi gratia fi ab unitate ad numerum to fin:
proportionales numeri to ooo ooo hoc cil: (i fit nume-
rus Io in loco no ooo ooom°;«per com tutationem inve-
nietur, elle in eadem ferie ab unitate u que ad a. propor-
tionales terminos numero 3 oro soc, hoc efl numerus
binarius Habit in loco 3 orogoom. Similiter ab unitate
ufque ad 3, invenientur termini proportionales 4. 77:
1:3, qui numerus definit locum numeri ternarii. Nulmeri
10 oooooo, 3 010300, 4.771213. erunt Logarithmt nu-
merorum to, a, 8: 3.

Si primus Iériei terminus ab unitate dicatur j, erit fe-
eundus terminus f, tertius 73, 8:c. cumque ponitur nu-
merus denarius feriei terminus to toc mon" , erit

f°°°°°°° : to. Item erit ]3°l°9°°: a. Item 1471"" : g,

8: ita deinceps.
Cames itaque numeri erunt potefiates aliquæ illius nu-

meri, qui eü ab unitate primus. Et poteItatum indices
font numerorum Logarithmi.

Cum Logarithmi tint diliantiæ numerorum ab unitate,
ut fuperius ollenfum cil. Erit Logarithmus ipfius unita-
tis o, nam unitas non diltat à lclpfa. At fraôtionum
Logarithmi funt negativi feu infra uihil defeendentes, hi
enim in contrariant dilcedunt pattern; adeoque fi numeri
ab unitate proportionaliter crefcentes habeant Logarithi-
mon pofitivos, feu figno -l- affecîtos, Numeri ab unitate

D 3 fimiliter
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ftmiliter decrefcentes, feu fraâiones .habebunt Logarith-
trios negativos, feu fi no -- affre-ôtes: 030d ventru efi
quando Logarithmi a: imantur per diIlanttas numerorum
ab unitate.

At fi initium capiunt L0 arithmi non ab unitate in-
tegrali, fed ab unitate qua: cf! in loco aliquo fraâionum

;tnne
1 00000 ooooo

omnes fraétiones hac majores habebunt Logarithmos po-
fitivos, reliquæ minores, obtinebunt Logarithmos nega-
tivos, fed de hac re plura poilea dicentur.

Cum in numeris continue proportionalibus D C EF
6H 1K 8re. diiiantiæ CE EG GI 8:e. fiat arqua-
les, erunt horum numerorum logarithmi AC A E A6
AI 8:c. æ uidifiërentes,’lèu Logaritbmorum différentia:

erunt arqua es. Numerorum itaque proportionaliutn Lo-
garith-mi font omnes in progrelïiooe Arithmetica. Atque
bine oritur vulgaris illa Logarithtnorum definitio, VIL
Logarithmi funt numeri qui proportionalibus adjunâi,
æquales fervant difièrentias.

ln prima quam Mperur edidit Logarithrnorum f pecie,
pofuit terminorum proportionalium ab unitate primum,
tantum ab unitate difiare, quantum ipfe terminus unira.
rem fuperabat. h. e. Si on lit primus feriei terminus ab
unitate AB, ejus Logarithmum feu dif’tantiam A: vel
B y æqualem elle voloit ipIi a], leu incremento numeri
fupra unitatem, ut fi o] fit I, 0000001, ejus Logaritb-
rhum A a ponebat o, 0000001, 8: bine computatione fit-
üâ Numerus Denarius feu 10 erit 23023850" feriei ter-
minus, qui itaque numerus efl Logarithmus denarii in
hac Logarithmorum forma, 8: exprimit velus difiantiam
ab unitate in partibus quarum a] vel A n cit una.

Athæcpofitio omnino arbitraria fuit, poteil enim di-
fiantia primi termini, ad iplius excefium fu-pra unitatem,
datam quamvis habere proportionem, 8: pro varia illa
ramone, qua: pro arbitrio iupponi poteii, elfe inter v)
8: B j, inerementum primi termini fupra uniment a: eiuf-

. dent

deeimalium, verbi gratia à fraéiione
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dem ab unitate difiantiam, diverfæ provenient Logatith-
morum formas.

anam banc Logarithmorum fpeciem in aliam magie
commodam polka mutavit Mpmu, in qua pofuit nu-
merum denarium, non efiè 2301y8f0mm feriei termi-
num, fed terminum looooooowm, nuque hac Lognrith-
morum forma, primum inerementum v] erit ad dlflan-
tian) B j vel Au, ut unitas feu AB ad fraé’tionem deci-
malem, o, 4342994., quæ itaque exponet Longitudinal
fubtangentis A T. In Fig. 4m. e

Poil mortem Neperi, vit tumulus Dominus fleurions
Bràggim, immcnfo labore, Logarithmorum Tabulas ad
banc formam confiruxit 8c edidit. In me tabulis cum
logarithmus denarii feu ejus diüantia ab unitate ponatur
I, ooooooo, fintque 1, Io, tao, I000, 10000 &c. conti-
nue proportionales,erunt æquidiflantes. 041m: numeri me
Logarithmus erit 2, ooooooo. millenarii 3,ooooooo 8:
numeri moco Logarithmus flet 4, ooooooo 8: il: dem-
ceps.

Hinc Logarithmi omnium numerorum inter I 8: Io
incipcre debent per o, feu debet efiè o in primo loco ver-
fus finifiram, font enim minores quam Logarithmus nu-
meri 10 cujus initium efl: unitas; 8: Logarithmi numero-
rum inter Io 8c zoo unitate incipiunt, funt enim majo-
res quam I. ooooooo 8: minores quam 2.. ooooooo. Item
Logaruhmi numerorum inter loo de 1000 binario incio
piunt, fun: enim majores quam logarithmus numeri zoo,
quem incipit a, 8: minores logarithmo numeri loco qui
incipit per 3; eodem mode oüendetur in Logarithmis nu-
merorum inter loco à moco, primam figuram vcrfus
finiltram deberc efiè 3; & in Logarithmis numerorum ab
moco ufquc ad 100000 prima verfus finifiram figura
erit 4, ë: na dcince .

Prima cujuf ne Ëgarithmi figura verras finifiram di-
citur charaéteri tica leu index; quia oflendit altifiîmum
feu remotiHîmum locum numeri à loco unitatum. v. gr.
Si index logarithmi fit r, numeri refpondentis altiflimus
feu remonflimus verfus finiflram ab unitate locus,l erit

’ cens
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locus decadutn. Si index 2, remotiflima numeri refpon-
demis figura erit in fecundo ab unitatum loco, hoc en erit
centenariorurn aliquis. Et index Logarithmi 3 denotat
altiflimam numeri fui figurant elfe in tertio ab unitatum
loco, 8: inter millenarios locati.

Logerithmi numerorum omnium qui funt in progref-
fionc decupla aut fubdecupla, charaéterifiicis En indici-
bus fuis tantum diEerunt; in reliquis omnibus lacis, iif-
dem feribuntur notis, v. gr. Logarithmi numerorum 17,
r70, 1700, moco. nain cum fit 1 ad 17, ut Io ad 170,
ut zoo ad 17oo, ut 1000 ad 17000; diflantiæ inter I 8:
r7, inter Io 8: 170, inter 100 8: 1700, inter Iooo 8:
17000 erunt omnes æquales, ideoque cum diflantia in-
ter I 8: r7 feu Logarithmut numeri t7 fit 1. 2.304.489
erit logarithmus numeri 170 : 2.. 23044.89, 8: Logarith-
mus numeri 1700 erit 3. 2304489 ob numeri roc Lo-
garithmum : z. oococoo, 8: limiliter 0b numeri xooo
Logarithmum : 3. oococoo Logarithrnus numeri 17000

ent4.2304489. ASic etiam numeri 674.8. 674., 8. 67,48. 6, 74.8. 0,6748,
0, 06748. fun: continue proportionales kil. in ratione

Io ad I, eorum itaque à fe
67 43: 3:829l’7î1 invicem diflantiæ æquales e-
5’74»8 2,829175! runt diflantiæ [En Logarith-
57:48 1:32.91"I me numeri to, feu æqualcs
6’748 0,819175! 1,oooocoo. quart: cum Lo-

°.6 74-8 -ï.8191’75l garithmus numeri 674.8 fit
0.06748 -22839117f714 3, 82917:1, reliquorum Io-

n WMMmmmMMnmln duobus ultima logarithmis, Indices tantum fun: ne-
gativi, reliquis figuris politivis manentibus, adeoque cum
reliquæ figuræ a dendæ funt, fubtrahendi erunt indices,
8: vice verra.

CAPUT
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CAPUT Il.
De Logarithmorum Arithmetica ubz’

numeri fun: intçgri, ce] integricum
decimalibud adjunâ’is.

QUoniam in multiplicatione, unitas cil ad multi liea-
totem ut. multiplieandus ad produâum, difiiintia

inter Unitatem 8: multiplicatorem æqualis erit diflantiæ
inter multiplicandum 8: produâum; fi itague numerus
GH per numerum EF eflet multiplicandus, diflantia
inter G H 8: produâum debet elle æqualis difiantiæ A E,
feu Logarithmo multiplicatoris, fi itaque capiatur GL
æqualis AB, erit numerus LM produélus, hoc en, fi ad
AG logarithmum multiplicandi addatur AE Logarith-
mus multiplicatoris, fnmma erit logarithmus produâi.

In Divrficne Unitas en: ad diviforem, ut quotas ad
dividendum; adeoque difiantia inter diviforem 8: uni-
tatem æqualis erit difiantiæ inter dividendum 8: quotum.
Sic [i LM pet EF effet dividendus, erit dillanria EA
æqualis diflantiæ inter L M 8: quotum, adeoque fi capiav
tur LG æqualis E A, ad G erit quotus. Hue cil, fi ab AL
logarithme Dividendi, auferatur GL feu A E. Logarith-
mus diviforis, refiabit AG Logarithmus quotientis.

Atque bine adec. quæcunque operationes in commuai
Arithmetica perficiuntur multiplicande au: dividende nu-
meros majores, eæ omnes facilius multo, 8: expeditius fi-
unt, pet additionern aut fubdnélionem Logarithmorum.

Sit exempli gratia numerus 7589 multiplicandus per
6’757 addendo Logarithmos ut in
margine videre cit, habetur Loga- L08: 3- 3801846
rithmus produâi, cujus index 7 mon- LPELS- 3297 5 39
Rratelfe in produôto feptem locos præl Log. 7. 709938;
ter unitatum locum; 8: quærendo in
tabulis Logarithmum hune, vol proxime æqualem, in-

venio
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venio numerum refpondentem minorem roduôto eife
31278000 8: numerum produôto majorent e e 31219000,
quin capiendo différentias adiuntïtas, 8: partes propor-
tionales; invenio notas ante-penultimam 8: penaltimam
cire 87, in ultimo autem feu in unitatum loco, neeefiâ-
rio erit 3, 0b fèpties novem z 63 adeoque verus produ-
&us erit 51278873. si index Logarithmi elle: 8 vel 9,
ultima vel penultima nota: obtineri non poffunt ex ta-
bulis ubi Logarithmi tantum confia: 7 figurarum lacis
præter charaôteriliieam, adeoque ubi opus el’t, Tabula:
(flagrant, in quibus Logarithmi funt omnes decem no-
tarum; vel Briggianæ’, in quibus Logarithmi fun: qua-
tuordecim, adeundæ erunt.

Si numerus 78y96 dividendus fit
L08. 4’ 8954004- per 278, fubllrahendo Logarithmum
Log. 2. 444.04g diviforis ex Logarithmo dividendi
Log. 1.913536 habetur Logarithmus quotientis, cui

I U Logarithmo refponder, Numerus 2.82.
,719 qui itaque erit quotiens.

Cum unitas, numerus quilibe: affumptus, ejus quadra-
tus, cubus, Biquadratus, 8:c. (in: continue proportionn-
les, eorum à le invicem dillantiæ æquales erunt. Mani-
felium itaque cil: Quadrati diflantiam ab unitate, duplam
die difiantiæ radieis ab eadem: difiantiam eubi triplam
diflantiæ radicis fuæ, Baquadrati diflantiam elfe difianriæ
radicis fuæ ab unitate quadruplam &c. Adeoque fi du-
plicetur logarithmus numeri, dabitur logarithmus Qua-
drati; fi triplicetur, logarithmus cubi; fi quadrqplieetur,
prodit Logarithmus Biquadrati. Et vice veda i Loga-
rithmus numeri alieujus bifeeetur, habebitur Logarith-
mus Radius quadratæ ejufdem numeri; Quin 8: ejuf-
dem logarithmi tertia pars erit logarithmus Radicis Cu-
bieæ; 8: pars quarta Logarithmus Radicis biquadraticæ, 8:
ita deinceps.

Bine Radicum omnium eXtraéliones facillime pet-lici-
untur, feeando Logarithmum in tot partes, quo: fun:
unitates in indice pateliatis. Sic ut habeatur Radix qua-
dratanumeri y, ejus charithmi capiatur pars dus!-

ra
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dia o. 3494850, erit hæc Logarithmus radicis quadratæ
numeri 5, feu Logarithmus numeri V eui refpondet nu-
merus a, 23606 quam proxrme.

C A P U T III.
.36 Arithmetz’ca Logarithmorum, 245i

numeri fun! Fraéîianes.

. . Vide Fig. 3.Uottefcunque F rafliones pei- Logarithmos traâandæ
(2Efuerint, ad vitandum laborem addeudi unam L0-
,garit mi pattern, 8: fubdueendi alteram, expedit ut La»
garithmi ineipiant non ab unitate integrali, fed ab uni-
tate, quæ fit in decimo vel ecntefimo loco fraélionum de-

r
--- 8: Loga-r cooco coooo

rithmos ab ejus loco incipere. Hæc fraôlio decies magis
dil’tabit ab unitate verfus (infiltrant, quam numerus Io ab
eadem diflat verfus dextram, funt enim DCCem termini pro-
portionales in ratione Io ad r ab unitate ufque ad P0.
Adeoque fi A B fit imitas, ejus Logarithmus in hac fuppo-
fitione non erit o, fed erit O A : to. oococoo, Nam di-
ftantia denarii ab unitate cil I. oococoo, unde diflantia
numeri 10 à P0 erit 11. oococoo. Item diliantia nu-
meri 100 à P0, feu ejus Logartthmus à P0 ineipiens,
erit 12. ooo coco 8: numeri 1000 Logarithmus feu dî-
fiantia à P O erit 13. ooo coco; arque hac rationeïo-
garitbmorum omnium indices augentur numero 10. 8:
Fraciiones quarum indices fuerunt - r, au: -- 2, au: - 3
&c. filin! 9, 8, au: 7 8tc.

At fi Logarithmi incipiunt à loco Fraélionis cujus nu-
merator cil unitas; denominator uniras centum cyphrîs
adjeéiis (quod faciendum cit quaties fiaâtiones cecurruut
minores quam P0) illa Fraêtio centies plus dillabit ab
unitate quam Io ab ca diltat, adeoque Unitatis Logarith-
mus habebit Indicem 100. Numeri Denarii Logarith-
mus Indieem habebit Ici. Et numeri centenarii Luga-

cimalium, v. gr. pone P0 elfe

rithtno;
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rithmo eongruet Index 102, 8: ita deinceps Indice: omnes
augentur numero 100.

Fraétionum omnium qua: fun: macres P O (à quo ini-
tium ducitur) Logarithmi erunt po tivi. Et cum nume-
ri, to, 1,5, :5435, 8:c. font in continua progreflione
Geometrica, æqualrter a fe invicem diltabunt, 8: eorum
ptoinde Logarithmi erunt æquidiiferentes; Adeoque cum
Logarithmus denarii fit 1:. 0000000, 8: unitatis Luga-
rithmus fit to. 0000000 erit Logarithmus fraâionis ça :
9. 0000000; 8: fra&ionis :55 Logarithmus erit 8, 0000000;
8: limiliter index Logarithmi numeri au, erit 7. qui: eti-
am eadem ratione li index Logarithmlcus Unitatis fit zoo
8: denarii [01, En: index Logarithmi Fraflionis ;, ,
99, 8: Fraétionis :55 Index Logarithmi erit 98; 8: Fra-
âionis au index Logarithmicus erit 97 8:c. Hi indices
oliendunt in quo loco ab unitate prima fraâionis figura.
qua: cyphra non fit, nenda factit. v. r. Si index fit 4.
gus diffèrentia ab in iee nnitatis quæ ni l0 fcil. 6 oücn-

it primam decimalis figuram fignificativam efie in 6m ab
unitate loco; ergo quinque cyphræ verfut finiliram ci
præponendæ faut. Ita fi Unitatis index fit toc 8: fraéti-
onis index fit 80, erit prima ejus figura in vicefimo ab
unitatis loco feu 19 eyphræ præponendæ erunt.

Si: jam Fraêtio G H pet fraélzionem DC multiplieanda.
Quia unitas efi ad multiplicatorem ut multiplicandus ad
produélum; cri: diffama inter Unitatem 8: multiplicato-
rem æqualis dilfantiæ inter multiplieandum 8: produ-
Ætum. (Lime fi capiatur G I :: A C, ad I erit produétus
I K. Et proinde fi ab O G Logarithmo multiplicandi,
auferatur G! vel AC, reflabit O I Logarithmus produôti.
El! veto A C: O A - O C, qu: ablata ab l 0 G, reliu-
quetur O G 4- 0 C - O A : O I, hoc cit, fi fimul addan-
tnr Logarithmi multiplicatoris 8: multiplicandi, 8: è fum-
ma auferatur Logarithmus nnitatis (qui femper feribitur
per to au: 100 cum cyphris) habebitur logarithmus pro-
duôii. ex. gr. Si: Fractio decimalis 0, 00734. pet fraâio-
item 0,000876 multiplicanda, pono unitatis indicem Lo-
garithmieum clic zoo, 8: fraflionum Logarithmi erunt

ut

g - .....*.-.--
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ut in margine, qui additi, 8: tejeâo Lo-
garithmo Unitatis, dan: Logarithmum 97: 85î695l

. produéli, cujus index 94. ollendt: primam 96, 942 O I
ç produéti figutam elfe in fexto ab unita- 9.1,, 8082002.
gis tout loco, quinque itaque cyphtæ ptæpo-
nendæ funt, 8: produétus erit ,00000642984.

ln Divifione, Divifot cil ad unitatem, ut dividendus
ad quotum, 8: ptoinde drflantia inter diviforem 8: uni-
; tatern, æqualrs erit diflantiæ inter dividendum 8: quotum.
:3: ltaque li fraélio 1K dividenda effet pet DC, capienda
erit. I G : CA 8: locus quoti erit G. EH: veto C A:
.0A--OC qua: ad 01 addita fit 0A4-01-0C:
- DG. hoc cit fi addatut Logarithmus unitatis ad Loga-
. rrthmum dividendi, 8: è fumma aufetatur charithmus
divifotis, tellabit logarithmus quotientis; fic fi numerus
a, C-D pet lK tifs: dividendus, capienda erit dillantia

l;

CS::lA, 8: erit 8T quotiens; cujus Logarithmus en:
OA-l-OC-OI. Sit CD:.0,347 IK:0,00478.

si. ad logarithmum ipfius C D addatur Luga-
Ê: tithmus Unitatia, hoc cil ejus Indiei ptæ- 191 340319!

ponatur 1 aut Io, 8: ex eo fubducatur .f7-L6794-3’79
logarithmus diviforis, tellabit Logarith. n, 8609016

mus quotientis, cujus index u monfltat
quotientem elfe inter numerus qui fun: à to ad 100. quæto
itaque numerum logarithmo refpondentem, quem invenio
elle 72 594. Si ftaélionis vulgaris ver-
bi gr. à logarithmus delidetetur, ad Lo- lo, 8450930
gatithmnm numeri 7 addatur Logatith- O, 9930900
mus unitatis, vel quod idem cil, ejus indici 9, 942.0080
præponatut 1 aut 10 a; fubducatut ab eo
ogarithmus denominatotis 8, tellabit logarithmus fra-

âionis ç vel ftaëtionis decimalis ,87):
Ut Ftaélionis cujullibet DC potellates habeantut, Ca-

piendæ funt EC EG GI IL fingulæ æquales AC, 8:
EF erit quadratus, G H Cubus, 1K biquadratus numeri
DC, fun: enim ab unitate continue proportionales. En;
ptatterea AE:2AC:2OA--2OC, unde DE:
0 A -- A E :: a. O C -- O A, ,hoc cil logarithmus Cquat-

rati
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dtati cil duplus logarithmi radicis, minus Logarithmo uni-
tatis. Similiter 0b AG: 3 AC-::g OA- 3 0 C erit E
0G.-..OA-AG:30C-20A:Logarithmocu-
bi: Triple Logatithmi latetis minus duplo logarithmi
unitatis. Eadem tatione, quia A I : 4. A C : 4. O A -.-
4.00, erit 01:4.OC-3 0A;qu1 cil: Logarithmus
quuadrati. Et univerfalitet fraâionis poteltas fit a, lo-
garithmus L, erit lo atithmus poteflatis a z n L - n O A
-l- O A. hoc cil mu tiplicando logarithmum ftaétionis pet
Il, 8: è produélo abjiciendo logarithmum unitatis multi-
plicatum pet n -- 1, habebitur logarithmus poteflatis a
ejufdem fractionis.

Ex. gr. fit Fraélio ,3: ,05 cujus quæratur potellas
6m; hujus ftaôlionis logarithmus cil: 8, 6989700 qui mul-
tiplicatus pet 6 da: numerum 52, t 938200, 8: ex 92 ab-
lato numero 5o qui cil: index charithmi unitatis in 5
duâus, rellabit logarithmus potellatis 6:: fcil. 2, t 938200
cul refpondet numerus 0 ,00 0000 19629. nain. index a
ogendit feptem cyphtas prima: figura: præponendas
e e. » ’

Si Fraélionis ,05 potel’tas oâava defideretut, multi-
plicando logarithmum pet 8, prodit 69, 5917600, at cum
ex numero 69 aufetti non potefl: 7o, qui en: fepties in-
dex logarithmi unitatis, quin in numeros ne ativos de-
veniatur, potto indicem logarithmi unitatis clic 100. 8:
index logarithmicus fraâionis, erit 98. hic logarithmus
in 8 duèlus da: 789. 5917600 8: ex numero 789 teje&o
numero 700, qui utpote cum cyphtis annexis, ell: fepties
logarithmus unitatis, reflabit 89. 9917600 logarithmus
potellatis 8" Fraélionis à cui congruens numerus cil
,00000 00000 39062, nain cum Index fit 89 8: ejus dif-
ferentia ab 100 cil: 1 I ; figura prima fraâlzionis fignificativa
erit in undecimo ab unitatis loco, adeoque decem eyphræ
ptæponendæ etunt.

Si in fraélionibus, tadices potellatum deliderentur. v.
gr. Ftaélionis EF,’quætatut radix quadrata. Œoniam

’Radix e17: media proportionalis inter F raâionem 8: uni-
tatem; bifeélâ AE in C, erit CD radix quadrata fra.

&ionit
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&ionis EF. El! veto AC:;AE :QË-z-OE , Adeo-

OA-I-OE
i que O C Logatithmus Radicis : O A - A C : -........

2
Si ftaélionis G H radix cubica quæratur; Radix illa erit
prima duatum mediatum proportionalium inter unita-
tem 8: GH, feœtur itaque A G in tres partes æquales,
quatum prima fi: A C, erit CD radix quæfita, 8: quoni.

am cil: AC:;AG:OA:O-Gfi hæc fubducatut ab i
aOA-I-OG

-- : O C feil. Logarithmo RazO A, rellabit

dicis cubiez fraélionis G H. Sic etiam fraâionis I K
radix biquadratiea habetur, fecando AI in quatuor
pattes æquales. Nain Radix cil prima trium mediatum
proportionalium inter unitatem &Fraôlionem. Si: itaque
A C: à A I, 8: erit CD Radix biquadratica Fraélionis

-- I1K. Std eflâAlr-(E-B- adeoque OC :OA-

I .A c z àîàï,

Univerlaliter fi fraélionis L M defideretur radix pote-
n 0A -- 0A -l- 0L

n "-.3
hoc cil: fi indici Logarithmico ftaélionis, ptæponatur nu-
merus n- I, 8: logarithmus fic auélus dividatut pet n,
quotus dabit Logatithtnum radicis quæiitæ. Sic fi quæ-
ratur radix cubica fraélionis à five ,5 hujus Logarithmo
pas natur 2 :n -- I, quia radix cubica defideratut,
8: let 29. 6989700 cujus numeri triens cl: 9, 8996566
æqualis Logarithmo radicis cubiez: fraâionis à 8: congru-
ens Logarithmo numerus cil ,7937 qui erit radix quæfi-
sa.

[lattis n, ejus tadicis Logarithmus erit

CAPUT
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CAPUT IV.
De Regula Proportionis fia Ærea

Logarithmica. l
Atis tribus numetis, qua ratione quartas proportio-

nalis inveniend us lit, nos docet proportionis Reguo
la; fcil. termini feeundus 8: tettius in fe invicem ducen-
di funt, 8: produélus dividendus eflrper primum, qui pro.
dit quotus, exhibebit quattum terminum pro rtionalem
quæfitum. A: pet lo atithmos minore labore abebituril-
le quattus; Nain (i fumma Logarithmotum feeundià
tertii auferatut logarithmus primi, qui relia: numerus cil
Iogarithmus quatti proportionalis.

Quin etiam 8: bic labor minui aliquantulum potell, li
loco logarithmi timi capiatut ejus eomplementum Arith-
meticum, feu diflgrentia logarithmi à numero 10 0000000,
8: obtînetur li pro lingulis lo aritbmi fi utis feribantut
earum diffetenttæ à 9. Comp ementum oc Atitbmeti-
cum cum reliquis duobus logarithmia in unam fummsm
con’iciatut, 8: è fumma, unitatis nota in ptimo’ vetfus
finiitram loco lita abjiciatut, teflabit logarithmus quatti
termini quæfiti; atque hoc modo pet unicam Numeru-
rum trium additionem invenitut logarithmus termini
quæfiti. Hujus rei caufà bine patebit. Sint ttes numeri
A B C 8: è fumma feeundi 8: tettii fubducendus cil:

timus, non tantum operatio communi modo tficitut,
fed etiam fi alfumatur numerus quivîs E, 8: a ca aufe-
ratut A, tellabit E --A fi numeri B C 8: E-A in u-
nam fummam addantur, 8: è fumma trium tejiciatut

E, reflabit B -j- C - A. fic li fubducendus cil: nu-
5’ merus t5 ex a; capio numeri 1: complementum

ï ad 100 quod efl’. 85, hune numerum addo ad a;
108 8: fumma fit 108 ex quo fublato 100 tellabit nu-

merus 8. lèquuntut Exempla Trigonomettica Re-
gulæ proportionis pet Logatithmos foluta.

Si:
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* B

A: e0
o
D

in

A eSi: Triangulum A B C te&ilineuin, in quo dantut an-
; gulus A 36 gr. 46’. angulus B 98 gr. 32’. 8: latus BC,

3478. 8: quætitur lattis AC. Fiat (pet cafl r. Trigon. Plana)
Sinus ang. A ad Sinum
ang. B ut BC ad A C. E: Atitb. camp. S.A. 0. 2228940
quia Log. finus anguli Log. Sin. B. 9. 99916:4
A en: primus analo iæ Log. BC 3. 5413296
terminus ejus vice ub- Log. AC. 93.759350
flituo complementumA- i
rithmeticum ejufdem, 8: addo Log. B C, Log. S, B 8: præ-

; diaum complementum in unam fummam, 8: è fumma te-
y jeélza unitate quæ cil in primo verfus finifitam loco, dabi-
; tut Logarithmus lateris A C, cui cougruens numerus et:
5; 5746, 309 æqualis A C lateti quæfito.

. Si: Triangulum Sphæticum ABC, in quo dantur
i; omnia lattera fcil. B C : 3c grad. A B : 24 gr. 4’. 8:

A C :: 42 gr. 8’. quæritur angulus B. Producatur B A ad
M u: fit B M : B C erit A M différentia laterum B C
B A æqualis 5 gr. 96’. (Pet taf 1 t. in Trian ulis obliquan-
gulis Sphætieis.) F iat u: teâangulum fub (imbus crurum
AB BC ad quadratum Radii ita Reôlangulum fub finubus

actèMAc-AM
Ateuum z --- ad quadratum linos an-
ymœj

EËVCIOACÏA-M: 24gt. 2’. &ê-EzAM : 18

gr. 6’. Et quia primas analogie: terminus cit teflanguliut:

v . . E u
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Tub finubus A B B C, 8: feeundus terminus en: quadratum
Radii; Summa Log. Sin. A B BC fubducenda en: ex du-
plo Log. Radii 8: qui relia: numerus addendus cil ad

fummam Log. S

2 .’ li 1’ L0 . Sinus atcuum A B B C fubdueetentur

m ac fi aga g à Logarith. Radii,Log.S,BC comp.Arith. .0. 3010300 vel fi 110mm finn-
Log.S,A Bcomp.Atith. o. 38937 3s um captantur com-

AC AM plementa Arith-L°g-S 4- - 9’ 6°983°3 metica, Atqilacon;
plementa. l l

Log.S,àg--AM 9.492308; prædtéh linos in
’- unam connectai.2 Log- 5; 503- Br 19. 7927721 tut fummam. Sum-

ma illa erit Logæ
ritbmus uadrati lions dimidii anguli B. Logatithmi iu-
que dimtdium 9. 8963860 cil ILog. Sinusanguli ;B :
51 gr. 58’. 3:”. 8: hujus angultdu lum en: 103 gr. 57’.
02" z angulo E qui era: invenien us.

CAPUT V.’
De Proportionalium .9gantz’tatum can-

tinmês Incrementzis, Et de moda ince-
niendi per Logarz’tltmos, Terminum
quemlilzet in [crie Propartionalium,
five crefcente, [me decrefcente.

SI in Axe Logarithmicæ ubivis capiantur partes quo:
volucris SV VY Y Q 8:c. æquales, 8: ad

punâa S V Y Q8tc. erigantur perpendiculates Val:
8T VX YZ Qn 8:0. ex natura curvæ, erun: Frg.3.
omnes continué proportionales; quin etiam con-
tinua inerementa X4: Zz Un erunt totis proportion:-
lia. Nam obST:VX::VX:YZ::YZ:Qngitgi-

. v en o

AC*Ê.MË.Ê’AM. O430dideme- .

2
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videndoST:th:VX:Zz::YZ:n«,&componen-
doVX:Xx: :YZ:Zz::Qn:næ. HincfiXxfitpats
quælibet reélæ ST, erit Z8 eadem pars teâæ VX, 8:

t Un quoque eadem pars redise Y Z. ex. gr. Si Xx lit à,
ST, erit Zzzàav X, 8: un: ÈYZ; feu quod eodem
redit, etitVX: ST-I-âasT. YZ:V X-j-â. V X,
item anYZ-l- gôYz.

Fiat ut ST ad VX, ira AB imitas ad NR; erit AN
:: S V ; adeoque méta: SV V Y Y (18:0 erunt fingulæ
æquales logarithmo ipfius R N, 8: A V Logarithmus tet-
mini V X erit æqualis A S -I- A N : Logarithmo iplius
S T -I- Logarithmo ipfius N R. Item A Y Logaritbmus
termini Y’Z æqualis erit A S -I- 2 A N z Log. S T-I-
2 Log. NR, 8: A Qlogarithmus Termini Q n æqualis erit
A S -I- 3 AN .2: Log. S T -l- 3 Log. N R. E: univerfali-
ter fi Logarithmus numeri N multiplicetur pet nume-
rum, qui exprimi: termini eujufvis diliantiam à termina
primo, 8: produélus addatur Logatithtno termini primi,
dabitut logarithmus illius termini. At fi feties propor-
tionalium lit decrefcens; feu fi termini in continua tatio-
ne minuantur, 8: Qfl fi: priants, habebitur Logaritbmus
altetius cujufvis termini , multip icando Logarithmum
numeri N R pet numerum qui exponit ejus termini di-
fiantiam à primo, 8: fubducendo produâum è Logarith-

. m0 primi. Quod li produâus ille fit major Logatithmo
primi termini initio ab unitate duélo; in eo eafu panen-
di fun: Logarithmi ineipere ab unitate in aliquo fraâio-
num Decimalium loco detrusâ, vetbi gratia ab O P ita Lo-

garithmus numeri Qn erit O .Q. . I
Exponat jam L M quamvrs peeuniam , feu pecuniæ

fummam a creditore Fœnoti elocatam, ca lege n: fingulis
annis Ufuta annua fotti annumetetut, 8: finito primo
anno, fit ufuta feu lucrum KÆ, 8: I K aggtegatum for-
ais 8: lucti paria: ufutam H b quæ lit ipfi I K proportio-
nalis, feu in ratione conflanti. Hæc ufuta H b finito anno
feeundo, fotti aeeedat, 8: lots ca fit GH, quæ ad finem
anni tettii paria: ufutam Ff, ipli G H proportionalem;
Ponamus fortem fingulis annts augeri patte fui vice-

E a. lima,
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lima, à, adeoque erit lK:LM-I-;,LM, G H : I K

:5 I K. E F : G H -l- 3,6 H, 8: ira deinceps. Brun:
ptoinde termini L M 1K G H E F 8:e. continue pro-

rtionales. 03mm: quantum auôla fuetit pecunia ad
Eidem quotlibe: annotant. A

Si: L M femiobolus, Anglice dfirtbing. 0b L M ad
1K u: 1 ad 1 la vel ut 1 ad 1,05. ut AB ad NR, erit
N R .-..- 1,05, cujus L0 titbmus A N cl: o. 0211893, vel
magis accurate o. 0211 492991. Quæritur quantum lucri
accedat femiobolo, qui fexcentis annis fænoti expofitus
cil. Multiplioetur AN pet 600 produâtus erit 12. 7139794.
Huie producto addatur Logatithmus fraâionis sa nemp:
97, 0177288. ( nain cf: femibolus pars libre: ses) fumma
109. 7313082 erit Logatithmus numeri quæfitt, eumque
index 109 fupera: indicem Unitatis novenatio feu 9, e-
runt in numeto refpondente novem figurarum loua fupta
locum Unitatum, 8: numerus ille in tabulis quæfitus in-
venietur major quam 9386900000, 8: miner quam
9386600000. Unus itaque femiobolus fænorî dams, fini
ris lèxeentis Annis, parie: libras Anglicanas plures quam
5386900000; Cui fumma: folvendæ vix par erit omni:
illa Auri Argentique copia, quæ ab ipfa rctum origine ad
hune ufque diem ex tettarum vifeeribus eruta cil.

Exponat Q n quamvis pecuniæ fummam quam poll ex-
aôlum integtum annum debitor cteditoti folvere tenetur,
fed fine ufurâ. Certum cil li Debitor nunc totam folve- q
ter, illum amilfurum jus quod habet in ufutam annum
quæ ex pecunia illa proditet; (Loin 8: minot fumma fœ- -
nori expofita, p0teil poll annum cum fua ufura, fummam
Qn adæquate. Minot illa pecuniæ fumma, quæ cum fut ’
Ufuta pecuniam Q Il adæquat, præfèns pecuniæ Q n va-
Ior dicitur. Si: AN Logatithmus Rationis quant fait
babe: ad aggregatum fortis 8: ufutæ, hoc clic, fi fors lit
Ufuta: annua: Vigecupla, li: AN Logatithmus numeri
a 445 feu 1, 05, 8: eapiatur (U æqualis A N; erit AY
Logatithmus præfèntis valoris pecuniæ (Lu. Pate: enim
pecuniam YZ fœnori expofitam finira auna parituram pe-
cuniam Ql’l, adeoque Un: habeatur logaritbmus præfentis

i valoris,

a.
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valoris, feu YZ; ex Logatithmo AQ detrahi debet L0-
garithmus AN, 8: tellabit A Y logarithmus ptæfentis
valoris, vel Y Z. Si fumma QI! non nili poll: duos an-
nos exaâos debeatur; à logarithmo A qubtrahendus *
en: numerus 2 A N, 8: manebi: AV logarithmus ptæfen-
tis valoris, feu fumma: uæ pro pecunia Ql’l folvi fla-
:im debeat. Nain manifefium cil: pecuniam V X fœnoti
expofitam, fpatio duorum annorum, pecuniam Qrt pto-
cteaturam. Eadem ratione, fi fumma Qn non nifi poll:
tres annos debetut, à logarithmo QI! fubttahendus erit
numerus 3 AN, 8: qui relia: AS, erit logarithmus nu-
meri S T, feu erit ST præiëns valor fumma: Qn poll:
:res annos folvendæ. E: univerfaliter, fi logaritbmus
AN multiplicetur pet numerum annorum, quibus exa-
élis debetur fumma OJI, 8: produâus numerus ex loga-
rithmo AQ fubducatur, hac ratione dabiturlogaritbmus
numeri, qui erit præfèns valor fummæ Qn. Hinc pare:
fi 93 86900000 libræ Angl. focietati alicui finitis fcxcen-
tum annis folvendæ fuetint; tanne pecunia: præfentetn
valorem, vix unum femiobolum adæquaturum.

Si in axe Logatithmicæ ordinentut ad cutvam reélæ
HG E F, AB C D qui: fin: proportionales, 8: extremi-
tates iplarum FH DB reôtis jungantur, quæ produélae
cum Axe convenian: in P 8: K, erunt teélæ G P
AKfemperæquales. Nain obGH:EF :2 AB: 15734.
CD. etitGHst: :AB: DR. Sed obæquian-
gala triangula PGH HsF, Item KA B BRD æquian-
gulaetitPG:Hs:: (GH:Fs::AB:DR ::) KA:BR.
Quarum proportionalium confequentes H s,B R æquales
funt,Anteeedentesi itut PG K A æquales erunt. Q.E.D.

Si reâæ CD Elê ad A B GH æqualiter aceedant, u:
tandem punôtum D coincida: cum B, 8: punélum F cum
H, reâtæ DBK F H P quæ prius fècabant curvam, ver.
tentur in TangentesBT, HV; 8: reélæ AT GV fem-
per fibi invicem æquales etunt, hoc cil, pottio Axis AT
vel GV intercepta inter ordinatam 8: Tangentem quæ
Snbtangens dicitur, erit ubique confiantis 8: datæ longi-
tudinis qua: cil præeipua Logatiëimicæ Ptoptietas. Nain

: 3 la
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in diverfis logarithmicis. fubtangentes curvarutn, fpeeies
feu formas determinabunt.

In duabus divetfa: fpcciei l atithmicis, ejufdem nu-
meri logarithmi, feu diflantiæ a unitate, erunt fubtan-
gentibus fuarum curvarum proportionales, Sint enim cur-

væ H B D S NY, quarum fubtangentes fin: AT
Fig. 4. M X, fitque A B : M N z unitati, item .D C
à» 9. : QY; erit A C logarithmus numeri CD.

in logarithmica H D, ad M Qlogaritbmnm nu-
meri QY, feu ejufdem CD in logarithmica SY, u:
fubtangens AT ad fubtangentem Mx. Concipiatur in.
:erlèti inter AB CD vel MN Q Y, infinitos terminus
continue ropottionales, in ratione A B ad a à vel M N
ad mu; 0b AB :MNetit ab :mn. item erit be
: n a. Et termini proportionales cum in utraque figura
fin: numeto æquales, divident lineas A C M Qin pattes
numeto æquales, quatum prima: fin: A a Mm, partes ita-
que illæ etun: tous proportionales, hoc cil, erit A a:
Mm : : A C : MQ. Quoniam autem triangula TA B
Bah fun: fimilia (nam pars cutvæ B à coincide: fere cum
portion: tangentis) item triangula X M N, N a n fun: fi-
milia. Eti: A4 vel Bali: : : TA : AB

Item cil ne vel be : No : MN vel AB :MX.
Undeetitexæquo,Bc:No::TA:MX:: A MM m ::

AC : MQ. (LED. Si AT voeetut a, 0b AB: AT::
axba
AB

Hinc fi detur logarithmus numeri, qui fit unitati pto-
ximus, vel illam minimo exeelfu fupetat, dabitur loga-
rithmica: fubtangens, cf: enim excelfus à: ad logarith-
mum B: ut A B uniras ad fubtangentem AT. Vel etiam
fi fin: duo quilibet numeri uam proxime æquales, erit
diifetentia numerorum ad diëerentiam logarithmotum, u:
alteruter numerorum ad fubtangentem. v. gr. Si in-
erementum b: fi: ,ooooc 00000 ,0000: 02255 31945
60299, 8: B: vel de logarithmus numeri ab fi: ,ooooo
00000 00000 44408 92098 90062. duobus bis nume-
1’18 8: unitati inveniatut quartas proportionalis, fcilice:

43 439

le: Br; erith:
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43429 448 t 9 03291, is numerus dabit longitudincm fub-
tangentis AT, quæ cil fubtangens logarithmica: quæ ex-
hibe: logarithmes Briggiam.

Si Cteditor Pecuniæ fummam fœnori exponat, ea lege,
u: fingulis temporis momentis, pars proportionalis ufuræ
annuæ forti annumetetur, ita fcil. ut poll finitum primum,
temporis momentum, feu exaâlam anni particulam inde-
finite exiguam, ufutam pofca: tempori proportionalem,
quæ forti adjeéta, nua cum ipfa, ufutam patiat, finira lè-
cundo temporis momento, forti paritet accelliiram, 8: ira
deineeps. Quæritur quantum ctedttori finito anno de-
beatur? Slta ufuta annua Unitatis, feu unius libtæ. 8: li
intcger annua feu 1 da: ufutam a, particula anni indefi-
nite exigua Mm dabit ufutam ipli Mm proportiona-
lem M mit a; 8: ptoinde fi Unitas pet MN exponatur,
États inerementum primum’erit si a z M m x a. Per un-

N a concipiatur logarithmica defctibi, cujus Axis cil:
0 M Q In hac curva, fi portio Axis M Q tempus ex-
ponat, otdinata QY pecuniam teptæfentabi: quæ ufque
ad illud tempus, fingulis momentis, proportionaliter cre-
vit. Nam li capiantut 72218:0: M m, ordinant: 1p 8tc.
erunt in férie continue proportionalinm in ratione MN
mit, id ell: ctefcent eâdem ratione, qua pecunia etc-

cit.
Tangat logarithmicam in N teéla NX, ejus fubtano

gens M X erit conilans 8: invariabilis, 8: triangulum mi-
nimum N a a fimile erit triangulo X MN. A: ollenfum
ell, elfe incerementum ne -.: Mm x a : N a x4 erit itaque
no:No: :Naxa:No::a:1. Sed ut ne ad No, ita erit
NM ad Mx. Cintre erit, u: a ad t, ita NM feu i ad

M X : à fubtangenti. [
Quod fi Ufuta annua li: pars fortis vicefima, feu fi fi:

. 1 i4:;a:,o9,erit Mx :7:20.
(Mia in diverlis logarithmorum formis, ejufdem nu-

meri logarithmi funtfubtangentibus fuarum curvatum,
pro-



                                                                     

72 Da Lacsnrrnmrs.proportionales: fi MQtempus Annuum, feu unitatem;
- exponat; 03 cri: pecunia quæ finira anno debetur. U:

. verb innotefcat (fil ; Fiat u: M X feu 20 ad o, 434.2944.
- l (qui numenis exponit fubtangentem logarithmica, quæ

exhibe: logarithmos Briggianor) ira arions, five imitas,
ad logaritbmum EH menin, qui mimera CLY congruit;
logaritbmus autem i le invenietut 0. 0217147 eui refpon-
dens numerus :QY cl: 1 ,05127, cujus inerementum
fupta unitatem five fortem ,0 5127 pauxillum fuperat an-
nuam ufutam ,05. Adeo ut li nfuta annua centum li-
brarum fi: quinque libtæ, ufura proportionalis fingulis an-
ni momentis forti 100 adjeâa, parie: tantum ad finem
anni, lib. fil. a.

5 :2: 6 à
Si quæratut ufuta ejufmodi, ut lingulis momentis pars

îplius forti continue crefcenti proportionalis, ad fortem
accedat ca lege u: finira auna producat inerementum
quad fit fortis pars quælibet data v. gr. vicefima. Fia:
ut log. numeri 1, 09 ad 1, bac en ut o, 0211893 ad 1 ;

ita fubtangens 0, 434.2944 ad à: 20,49,8: erit a :- En?

..-. ,0488. Nam fi eoucipiatur pars afrite: ,0481 momen-
to tefpondens, hoc cil candem habens rationem ad ,0488

i quam baba: momentum ad annum, 8: fiat u: unitas ad il-
lam ufuræ pattern, ira fors ad ejus inerementum momen- I
taneutn; quæ bac ratione continuo crefcit pecunia, ad fi-
nem anni augebitur vicelitna fui parte.

CAPUT VI.
De Methodo qua Henricus Briggius Lo-

garz’tlamos [aux fapputævit, reszque
Demonflratio. ne: Fig. 4,.

QUamvis Briggiur lineam Logatithmicam nufquam
defctipfit, quem-tamen in calcula adhibu’it operandi

modum, modique Rationem ex contemplation: Logatith-
mica:
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mica: evidentiflîme patebit. In qualibet logarithmica
HB D fiat ttes ordinant: AB a à g .r quam proxrme arqua-
les, hoc cil earum difièrentiæ exrguam admodum ad ipfits
lineas habcant rationem; Erunt Logatithmorum dtffc-
rentiæ difi’erentiis linearum proportionales. bNam cum li-
neæ font quam proxime æquales, propinquifiime fibi in-
vicem erunt, 8c par: curvæ B .r ab ris intercepta cum refila
liner: fête coïncider, cette tant prope pofiunt ordinatæ fibi
invicem admoveri, ut diffèrentia eurvæ, à mâta ipfàni
fubrendente, barbeau: ad ipfilm fubtenfam, minorera qua-
libet datâ rationem. Triangula igitur B c b B r .r pro re-
élilineis aifnmi pofiimt, 8: erunt æquiangula. (Lune en:
Jr: bc::Br:Bc: : A9: An: hoceftexcefluslinearum
fupra minimam AB, erunt logarithmorum difièrentiis pro-
portionales. Hinc parer ratio ifiius methodi qua tant nu.
meri quam Logatithmi per differentias 8c partes propor-
Itionales corriguntur- Quod fi AB fit uniras, erunt nume-
rorum logarithmi diflèrentiis numerorum proportionalea.

Si intra numeros denarium 8: unitatem ca iatur media:
roportionalis, feu quod idem efl, numeri enarii extra-

Eatur Radix quadratrca, Radix illa En numerus in media
erit loco intra denarium 8c Unitatem. 8: ejus Logatith-
mus erit dimidius Logarirhmi qui denario competit ac pro-
inde dabitur. Si inter numerum prius inventum 8c unita-
tem, iterum inveniarur medius proportionalis quod fit ex-
trahendo numeri inventi Radicem quadraticam, hic nu.
merus Unitati duplo vicinior erit uam prier, ejufque lo-
garithmus erit pnoris logarithmi emifiis, feu Logatithmi
denario competentis par: quarta. Si hac ratione conti-
nuo extrahatur Radix quadratica 8: bifecentur Logatith-
mi, pervenietur tandem ad numerum cujus difiantia ab

unitate minot erit parte ithos lo-..--
I 00000 00000 00000

I garithmi qui Denario tribuitur. Bràggiu: pontais :4. Ra-
dicum exrraâionibus; Invenit numerum r, ooooo ooooo
ooooo 12.781 9r493 2.0032 344.2 ejufque logarnhmum

- fore o,ooooo ooooo ooooo 03731 1151: 312;; 82.702.
fnm:
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[apportant Logatithmus hic æqualis A g five B r, 8c Et
g: numerus ra icunt extraâione inventas; erit diffèren-
tia r J qua unitatem fuperat z ,ooooo ooooo ooooo

12781 91493 mon si. . , ; .Horum numerorum ope, logaruhmn requuorum omni-
um inveniri poteruut ad hune modum. Inter datum nu-
merum (cujus logarithmus invenieudua fit) 8: unitatem

uærantur (ut fuperius ofleufum cil) medii proportionales,
nec tandem inveniatur numerus tantillo unitatem fupe-

nns ut uniras præeedat quindecim cyphras, quas totidem
1:1 plates nota: fignificativæ fequantur. Sic numerus ille ab,
&notæ fignificarivæ, præfixis cyphris diffèrentiam à r de-
notabunt. Deinde fiat ut diffèrentia r .r ad diiferentiam
b c ita B r Logatithmus dams ad B c vel A a Logatith-
mum numeri a b; qui itaque dabitur. Hic Logatithmus to-
ries continue duplicatas quoties extraétiones faélæ faut,
tandem dabit Logatithmum numeri quæfiti. Hac etiam
ratione Inveniri poiIit Snbtangens Logarithmicæ nempe
fi fiat r: : Br : : AB feu uniras: AT fubtangenti, quæ
itaque invenietur o, 4342.9 448:9 032.51, per quam de-

nique reliquorum numerorum logarithmi inno-
I’ïg. ç. teicent, nempe fi detur numerus quivîs NM e-

Lufque Logarnhmus 8: quæratur alterius nume-
ri logarit mus qui ad NM fatis accedat, fiat ut NM ad
fubtangentem X M ira n a diiferentia numerorum ad N a
dilferentiam Logarithmorum. 04m3 fi NM fit Unitas
e: AB dabuntur logarithmi multiplicando diffèrentias
minimas b c pet fubtangentem conflantem AT.

Hac ratione Invenientur Le arithmi numerorum a. 3
8: 7, 8c inde dabuntur Logarit mi numerorum 4 8 16
32 64 &c.. 9 2.7 8l 243 &c. item 7 49 343 8re. Si
à logarithmo denarii auferatur binarii Logarithmus reüa-
bit logarithmus Quinarii. 8c ptoinde dabuntur Logatith-
mi numerorum a; 125 62; &c.

Numeri ex bis compofiu, nem e 6 t2 I4. 1; 18 2°
a! 2.4 28 &c. facile logarithmis uis inüruuntur, adden-
do logarirhmos numerorum componentium.

At numerorum primorum logarithmes, pet rot Radi-
cum

-...A. .- . .-.--.



                                                                     

DE LOGARITHMIS. 7; î
cum extra&iones invenire, moleflum admodum 8c labo-
riofum fait opus. Nec quidem facile fuit, interpolando

’° pet diflèrentias Primas, Secundas, 8: Tertias &c. Logatithv

. mas fupputate. 0420 itaque abfque tanta moleiiia Nu- i
1* metorum logarithmi obtineantur, Magni viri thomu, i l
l” Mrcatar, Gregorius, Wallifim, 8: nupet Hallcmt féries
"Il infinitas convergentes dederunt, quibus expeditius 8c cer-
CSI tins logarithmi, ad quo: volueris loca fupputati haberi
1* pofiimt; De hifce fieriebus, eruditum Traâatum feriplit
a? peritilîimus Geometta Hallrim inter Mia Philofophica
4’: Societatis Regia; eXtantem, ubi feties illas nova metho-
dîl do demonfirat, modumque computandi logarithmos pet
35 cas docuit. Liceat hic fubjungere novam feriem, et: l
Il qua expedite 8c facile fluant Logatithmi filtem pro nu-
l meris majoribus.
un Sit z numerus impar, cujus quæritur Logatithmus, Nu-
llû meti z- I z -I- t erunt pares, 8c ptoinde dabuntut eo-
Il? mm logarithmi, 8c Logatithmorum différentia, quæ dica-
4’51 tut]; Œin etiam datur Logatithmus numeri qui cit me-
nti dius Geometticus inter numeros z- I 8c z -I- r æqualis
ne fcil. fèmifummæ logarithmotum. Series y x;I-z- 4- :4 z!

tu .111 -l- 7 ---Iç-I-- ï- 8re erit æqualis loga- êN; 360 z’ 312.0 z’ 2.3200 z’ tla rithmo Rationis quam habet Geometricus medius inter ë
m numetos z - 1 8c z 1- r ad Artthmeticum medlum fctl.

numerum z. * ïil? Si Numerus fuperat 1000, Primus fériei terminusl-à
S i fufiîcit ad producendum logarithmum ad tredecim vel qua-

:Îut tuordecim notarum loca, feeundus terminus dabit loga-
fil rithmi loca viginti. At fi z major fit quam 10000, primus

terminus Logatithmum exhibet ad oâodecim figutarum
W loca, 8: bine ejus ufus optimus erit, in fupplendis loga- 1
et: tithmis Chiliadum a Engin prætermiflis; Hujus rei ca:

piamus exemplum, fit inveniendus logarithmus numeri
La 2.0001. Logatithmus numeri 20000 idem en: ac logarith. g;

a mus 1
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mus binatii ptæfixo Indice 8: différentia Logatith-
mutum 20000 8c 20002, i cm en ac diHèrentia Lo-
gatithmorum lpita numetis 10000 8: 10001, fcil. o, 00004.
34272 7687. te différentia fi pet4z feu 80004 dividatut

IŒotiens --- erit - - - o, 00000 0000; 428x; .
4L3010g 1709; 0244645

Huit: u0to addatut l . nu-
meri éeometrici medii,oFumma 4’ son, 17098 4523C,
erit Logatithmus numeri 20001. Hinc pater, ut habea-
tur logarithmus ad quatuordecim loca non opus die pro-
ducete quotum ultra fex loca. At fi logaritbmus ad de-
cem tantum figurarum loca habere velis, ut a Vingt» in
fuis Tabulis faâum en, duæ prima quotientis notæ fufli-
ciunt. Et fi hac methodo computentut Logatithmi pro
numetis fupta 20000; labor omnis vix pluns erit, quam
qui in exfcribendis numetis impenditur. Hæc Series ex iis
quæ ab Halleio inventæ funt, facile fequitut, qui autem
pinta de iis fcite cupit, Ptæfatum Ttaôlatum adeat 8c difcat.

FINIS.
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