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PRÆFATIO."
0 S T tu nova Geometriæ Elementa, mm
ira pridem in lacent unifia, efi firtaflè
zanzi mireturT r0 Mathematitue, anmfa

ac, C6 (ut qui ufa’am videntur) obfileta
Euclidis 51474514. è prelo denuolzrodire: rafirtim
mm non panez: in illi: vitia texiflè fi vifijint,
qui Geametriam Elementarem me quadam me-
tlzoda excolendam propontmt. Hi enim L neei Phi-
jlojbpbi Euclidis Definitione: parant perjimac, de-
mon ratine: vix evidentex, re.r omne: male or-
dine dzfiofitzu, aliafque mendia innumerat, per
amnem antiquitatem aa’ fua ufque tempera laten-
te.r, je invenifle jaflant. l

Je tantarum virera": pace, audaêlcr afl’ero, Eu-
tlia’em a]: ii: immerito refrehenfam eflè, ejafque
Definitinne: dzflinfla: 65 c au", è privai: Œfimpli-
iioriôm’ principii: petite: eflè, (9’ enneeptibu: un.

fifi: faciliorex; demonjiratiane: Elegante: perfi-
eaa: ES confirma; ratiocinandi vin: adeo coi n-
tem 65 uervofam, ut facile indumr eredere cafetai-
tatem ijlam à fiioli: iIIi: tutie: infimulatam, con-
fiifi: potine 65 perplexi: canna ideix, quant deman-
flrationibw ipjî: imputandam efle. Et utcunque
nonaufii quarantar de male? rerum (lijjzwtioae, à?
inique araine, uem tenet Euclidex; aliam ramez;
metlzodam magu idoneamfiâ difcentiba: fàeiIiorem
inter onzain [me gente: feripta invertie nullam.

’ a 2 Non



                                                                     

Non meum efl bio loti byperoritioù Horum tap-
tiunoulùfigillatim refiondere: fed in luit Elementà
ne! mediooriter verjuta, flatim panoit, Calumnia-
tore: lm:fiiam potin: ofeitantiam monfirare, quam
vero: in noflro authore lapfu: argue"; imo ne [me
quidem dieere oereor, quad vioc, (si ne uix quidem
unum, aut alterum à tot moi: fyjlematiouo inve-
niri potefl, in quibu: plan: non faut loba, imo
fediore: paralogifmi, quam in Euclidem ne! fin-

gere potuerunt. .
Pofl toi infèIire: in Geometrid refirmaudd oo-

Mtw, quidam non infimi Geometra Elementa de
nova conflruere non aufi, i jam Euclidem omnibu-
aliù Elementorum Seriptoriàu: merito pralute-
rune, ci ne edendo un: airas impenderunt; bi ta.
mon ip l nefoio qui u: opinionibu: (1113i, alias pro-
pqlîtione: prorfu: omittunt,aliarumque demonjira-
none: in pe in: mutant. Inter illo: eminent Taoque-
tue ë Defe alla, quorum utrique malo quodam faro

’ contigit,ut elegante: quafdem 69’ in Elementi: opti- j
m0 jure ponendao propojitione: quaji ineptac 69’ inu-
tile: rejeterint, quale:funt propofitione: 27,2 8,19.
Iiôrijexti, ourn aliù nonnulli: quarum u fa: fortaflè
illo: lateoat. Iizfuper quandoounque i1) fac Euclidù
demonflratione: deferunt, multum in argumentan-
do peccant, ü à ooneinnitate V eterum rendant.

In lioro quinto demonflratione: Euclidù in to-
tum repudierunt, C5” Proportionis definiîionem alii:
termini: conoeptam atoulerunt ; dt que unam tan-
tum è mon; proportionalium fpeoiebu: compre-
benditfiî quantitatiou: oommenfurabilibu: filoni-
modo compatit : nibilominu: juin, que funt de
proportions, demonflratione: muni quantitazfi tan:

"ICMÎJ’
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incommenfuraoili quam commenfurabili in fequen-
tiàu: libri: appâtant. Hunc tam turpem lapfum
nec Logici nec Geometra facile condonaflênt, nifi
bi authore: in alii: fui: foripti: de Scientii: Ma-
tbematici: bene momifient. Hoc quidem commune
ejl ii: vitium com omuilm: hodierni: Elemento-
rum Scriptoribu:, qui in eundem impingunt foo-
pulum, E5 ut fuam in bac materia oflentent pori-
tiam, autborem noflrum in re minime culpandd

’imo laudandd repreliendunt; Élulantitatum propor-

tionalium definitionem intelligo: in qui intellefiu
facilemprofortionaliumproprietatem exponit, qua
quantitati u: omuiàu: tam incommenfurabilibu:
quant commenfitraôilibuo caque convertit, 6 à quoi
cætera omne: proportionalium proprietate: facile
con fequuntur.

Huju: proprietati: demonflrationem in Euclide
dejiderant Egregii bi Geometræ, atque defèflum
demonjiratione fud fapplendum fiifcipiunt. flic
iterum contemplari licet in Ignem eorum in Logicd
peritiain, qui definitioni: nomini: demonjiratio-
nem expeflant: tali: enim efl [me Euclidi: defi-
nitio; qui illa: quantitate: proportionale: omit,
que conditione: in definitione fud allata: obtznent.
ægidai primo Elementorum autlzori licebat, que.
li et nomina quantitatibu: hac requijita habenti-

Q

» nm, arbitrio fuo afigere? Licebat proculdulzio;
fun igitur utitur jure, C6 en; proportionale: vocat.

Sed opera pretium erit, metliodum, qud banc
proprietatem demonjlrare canantur, perpendere.
Àfiüionem quandam uni tantum proportionalium
generi, (zig. commenfurabilium, congruentem aju-
munt; 65 exinde multi: ambagibu: longdque con-

clujz’onum
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clufionum fieri: univerfalem, quam Euclide: pofuit,
proportionaliumproprietatem deducunt 5 quodcerte
tan: metbodo uam argumentationi: reguli: fati:
dienum efle videtur. At longe refliu: fèciflènt, fi
proprietatem univerfalem ab Euclide aflgnatam
primo pofuiflènt, (9” exinde particularem iIIam (9’

uni tantum proportionalium eciei congruentem
deduxiflènt. uoniam vero une rejpuerunt me-
t’bodum, talem emonflrationem ad definitioue: li-
bri quinti attexere lzbuit. 2&6 Euclidem ulteriuc
defènfim videre copiant, confulant eruditac 65
fiimmo judicio confiriptnc Leflione: Mathemati-
ca: Cl. Barouii an. :666.

Cam vero tanti Geometræ inoidit mentio, præ-
terire non poflum Elementa ab eo edita, in. uibu:
plerumque ipfiu: Euclidi: conflrufiione: C6 qemon-
flratione: retinet, ne and quidam omiflà propoji-
tione. I-Iinc oritur major in demonjirando un,
pulcbrior conflruendi metbodu:, ce ubique V eterum
Geometrarum geniu: olariu: elucet, quam in libri:
illiu: generi: fieri filet. Plura praterea Conda-
ria 69” Scbolia adjecit, non modo breviori fequen-
tium demonjlrationi infiroientia, uerum etiam.
alii: in rebu: perutilia.

Nibilominu:, demonflratione: eju: ed brevitate
laborant, tot flmboli: notzfque implicantur, ut in
Geometrid parum oerfato dificil e: (à obfoura fiant.
Malta propojîtione: qua iffiim Euclidem legenti
perfiicuæ vzderentur, Alec ratai bac demonflrandi
metbodo tyronibu: nodofæ C6 via: intelligible: red-
duntur; quali: efi V. G. I 3. primi Elementi. IDe-
monfirationum, qua: in Elemento fecundo attulit,
dzficili: admodumtyronibu: off intelligentia ivre-

. tu:-sfi..a
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Ax.

flirt: malte Euclide: ip e earum evidentiam (ut in
re Geometricdfieri de et) à figurarum contempla-
tione etit. Scientiarum omnium Elementa [im-
plici zmd metbodo tradenda font, nec fymboli: nec
noti: nec obfcuri: principio: aliunde petiti: in-
uoluenda.

Ut Elementa Barouii nimid brevitate, fic en,
que à Clavio traduntur, molejid rolixitate pec-
cant. Scbolii: enim Commentarii ue abundat ni-
mi: 65 luxuriat. Vix equidem arbitror Euclizkm
tam obfcuram (je, ut tantd firraigne notarum
indigeat; nec dubito quia tyrone: omne: Eucli-
dem ipfum omnibu: fui: Commentatoribu: facilio-
rem inoenturi jint. In demonjirationibu: Geome-
trici: ut nimia breuita: tenebra: parit, fic nimia
verbofita: plu: tædii confujîoni: quam luci: afi
fert.

Hifce præcipue indufluc rationibu:, prima fex
Euclidi: Elementa cum undecimo a duodecimo, ex
verfione Frederici Commandini in ufum fluen-
tuti: Celeberrimæ bu m Academiæ par je edenda
curavi ; à cæteri: ab iinui cum quia bac, qua jam
damne, ad alias plerafque Matbefeo: parte:, que
nunc vulgo traduntur, intelligendac,fuficiant, cum
etiam nia omnia Euclidi: opera, Græce 5’ Latine
nitidz zmi: Cbarafleribu: adornatafummaque cu-
ra (à fide emcndata nuper è pran Academico pro-
diere.

Porro in gratiam corum, qui Geometriam Ele-
mentarem ad Praxe: vitæ commodi: inferviente:
applicare dmùrant,Trigonometriæ Plana ü Spbæ-
rien compendium adjunxi, cujus Arti: ope, magni-
tadine: Geometrica menfurantur, ipfarumque di-
menjione: numeri: fubjitiuntur.
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER, PRIM’US.

DEFINIITIONES.
Unâum en, cujus unllilèfl pars, vel quod’magnituë

P dinem nullam habet. v
i Linea vero en: longitudo libitudinis expers.

.Lineæ teimini faut punàlal.’

Reâa linea efi, quæ ex icigo fuis interjicitur punétis.’ a

l Superficies en id, quad longitudinem, 8C latitudinem

tantum habet. l iI V1.
Superficiei terrifiai (un: liueæ.

vu. . I ,Plana [uperficies en: quæ ex æquo fuis interjicitur lineis;

, v VIII. I .Planus angulus cit duamm linearum. in plane fefe conf
tingençlum, 8c non in direaum jacennum, altcrius ad al:
teram mclmatio.

1X.
. glande autem quæ angulum continent reCtæ lineæ fac-Ï

nm, reétüiueus angulus appellatÀJr. x



                                                                     

Eucuors Enjeux-roman
X

I Cam veto méta linea fuper reââ lineâ infii’tens, eos, qui
deinceps (un: angulos, æquales inter le fecerit, métas en:
uterque æ ualium angulorum: 8c que: infiltit recta linea
perpendic cris Vocatur ad cum, cm infiftit.

XI.

Obtufus augulus

efi qui major cit zredite. j h 1
X11. .

Acutus autem, qui recto et! miner. .

Terminus en, quod alicujus extremum elt.

. XIV. AFigure. en, quæ aliquo, vel aliquibus terminis contineth

Circulus el’c figura plana,una linea contenta, quæ circum-
ferentia appellatur: ad quam ab uno punâo intra. figunm
exiftente omnes reâæ huez perttngentes fun: æquales.

XVI.
Hoc autem punüum centrum circuli nuncupatur.

Diameter circuli en: recta quœdam linea per natrum-du-
ûa, 8c ex utraque parte à. circumferentia circuli certains.
ta, quæ quidem, a: bifariam circulum fecat. .

XVIII.
Semicirculus efl: figura, me continent dimetro, 8c e:

.quæ ex ipfa circuli cucu erentia interdpitur.

XIX.

Segmentum circuli en: figura, qui:
mita. linea, a: circull circumfereutia
continetur.

XX.



                                                                     

w)» ,4»...

a- H...

l’iLrn’3i 1.x.ra’ I’

XX. .Reékilineæ figuræ flint, quæ mais continuum: lineià.

V XXI. n ’lTrilateræ quidem, quæ tribus.

r XXII.Œdrilateræ, quæ quatuor.
’ I V XXIII.

Multilateræ veto, quæ pluribus, quam quatuor reâiç 1i-

neis comprehenduntur. tXXIV.
Trilaterarum fi arum æ uilaterum efi: trian nm

quod tria latere huât: æqualiaci I i t ’ ’

- XXV. I lIfofceles, five æquicrure, quod duo pentu!!! æqnalia’laterg
habct.

: - i XXVI. i ’Scalenum veto en, quad tria. inœqudia tube: latere.

-! Pour: .;; « v

Ad hæc, trilaterarum fi -
tarum, reaangulum qui cm
cil: triangulum, quod nanan
angulum habet.

. .q .xxvm. .
Obtufangulum en, quod obtufum me: angulum.

à V XXIX.. ’ Acucauéulum pas, quod tres acutos angulos habet.

. i A 7. me



                                                                     

Eucnnjs ELBMENTORUM
XXX.

fâgadrilaterarum fi rarum
qua ratum efl, quod æqui-
laterum efl, 8c reâangulum.

. I . XXXI.Altera parte longior figura. eft, quæ reâangula. quidem

æquilatera veto non cit. ’ -

i XXXII. -i Rhombus,quæ æquilatera quidem,fed reaangula non en,
XXXIII.

Rhomboides quæ, 85 op-
pofita. lutera 8’: op fitos au; à
gulos inter e zqu es habens,
ne ne æquilatera cit, neque lreëangula. V, ’

XXXIV.
Præter bas autem reliquæ quadrilateræ figuræ trapezia

vocentur.
XXXV.

l Parallelæ, feu æquidiflantes reâæ lineæ faut, quæ cum
m eodem finc plana, 8c ex attaque parte in infinitum pro-
ducantur, in neutram pattern inter fe conveniunt.

P 0 S T U L A T A.
I.- L , l ” V

’ Pofiuletur à quovis punéto ad quodvis punCtum re&am

lineam ducere. * .Il.
ï Reaam üneam’teruünatam, in continuum 8: direétum

producere.
HI. .

(lupins centre.r 8c intervalle circulum defcribere.

AXIOMATA.
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ILI’run il."

AXIOMATA;
il

(luge eidem æqualia, 8c inter fe finit æqualia.

Et fiiæqualibus æqualia adjiciantur tata. (un: æqualizi

Et fi ab æqualibus æqualia ibibranturneliqua (ont æqualia.

Et fi inæqualibus æqualia algiciantur, cota funt inæqualia.

Et ab inæqualibus enquilliez auferantur, relique faut in-

æquaha. W.
"Et quæ ejufdem duplicia funt, inter fe funt æqualia.

Et quæ ejufdém dimidia inter fe funt æqualia.

Et quæ fibi mutuo congziiiltii, inter (e fun: œqualia.

Totum efi: (un parte majtiï.

I Duo: reétæ une: (pedum non comprebendunt.

Omnes anguli reéti inter fe æquales font.
X11.

Et fi in duas retins lineas .
reéta linea incidens, interiores, ï
8c ex eadem parte angulos duo- vzêtas rÎétis nunores feceriiit2 rot

æ ineæ illæ in in mtum
produétæ, inter (e conveniunt 4
ex ca parte, in qua (un: anguli
duobus mais minores.

Not. a»; plu": «pli ad un» pantin! enfant «Migna-
tur qualifier tribu: Mark, quorum Ma que: efi ad «terrirent
anguli, in media punit". V. G. infiguu Prop. I 3. libri frirai
angulu: à "au A a, le comprebenfu: dicitur a tolu: A DG, 6’
4:15qu à "ou A a, a a contente: dicitur cagibi: A n n.

A 3 P R OP.



                                                                     

a Evc’Librs ELuMBnToxuM
91109051110 1.-. PROBLBMA.

Super «inti "M lima" terminai, triangulum quêtaient»:
confiituere.

Sir data reâa liner. terminata A a, o ortet fuper ipfa A n
trian lum æquilaterum confiituere. êentro quidam A in-
terv lo autem A n circulus defcribatur n c ne. Et rurfus
centre a, intervalloque n A de-

i a. Poû. fcribatur circulus A CE5 8c a.
punâo c, in quo circuli fe in-
vicem feeant, ad A8 ducantur

t 1. Pou. reétæ lineæ c A c n i. Quo- D Emiam igitur A centrant el’c cir-
e 1;. Deficuli mac, erit ne ipfi A a cæ-

qualis, rurfus quoniam n cir- .
Culi. car. cit centrum, en: a c æguahs in: oflenfa efi au-
tem 8c CA œqualis A a: utraque igitur ipfarurn CA c a ipfi
au cil: æ ualis. Quæ autem eidem faut æ naira, 8c inter le
æqualia punt. Ergo ca ipfi ou cit æqua. is tres igitur on
AB,BC inter (e faut æquales; ac propterea triangulum æqm-
laterum efi: une, a: conflitmum cit friper data recta une:
terminata A B. quod fecilTe .oportebat.

PROF. II. . PROBL.
4d dation nommant: cette lima qui"): «(un li-

neam panne .
Sit datumquidem punâum A, data vero redise linon-B c.

oportet ad A punétum, ipfi ne méta: lineæ æ ualem rectaux
a Poilu]. r. lineam ponere. Ducatur à punâo A ad C te a linos A C lt:
û Prima 8c fuper ipsâ confiituatur triangulum æquilaterum n a c 5.
hulu3- roducanturque in direâum

ipfis D A D c reâœ lineæ A8
e Peau]. a. c ce. ô: centro quidem c, in-

tervallo autem B c circulas x
a 3. rua. a G H defcribatur d. Rurfufque

centro 1),. 8c intervan Do
defcribatur circulas G K L.
quniam igitur puna-nm c
centrum cit a on circuli erit

a Der. u. ac i fi Co æqualisc. È: rurfus quorum: n centrum cit
circu i o K L, cric DL æqualis D G : qpaaum D.A cil: æ ualis

f Axiome. D c. relique igitur A L reliquat c c oeil: æqualuf. 01 enta
autcm



                                                                     

LIRE]! I.
autem el’c a c æqualis c o. Quare utraque ipfarum A L 3 c
eft æqualis i fi ce. Quæ autem eidem æqualra funt a: inter
fe fiant æqua ia. Ergo, 8: A L cit æqualis ac. Ad datum igi-
tut pundtum A datæ reflue lineæ B c æqualis pofita cit A L.
Œod facere oportebat.

PROF. lII. PROBL.
Drain: dati: rem: linei: inaqualibu: à majore minori a-

qualem abfcindere.

Sint datæ duæ reflue lineæ inæquales A B 8: C; quamm
major fit au. 0 ortet à majore au minori c æqualem reétam
lmeam abfcin ere.P0natur ad F
A a ’ r 1’ a Dpun um 1p 1 cæqua 18 re a

A
culi, erit A E ipfi A D æqualis.
Sqd 8c c æqualts AD. Utraque
igttur iptfarum A E, c ipfi A n æqualis ont. Quare 8c A u

linea A D 4 8c centre quidem
A, interval o autem A D circu-

ipfi c e æqualis r. Duabus igitur datis reâtis lineis inac-
Ëialibus on 8: c à majore un minon c æqualxs Abfcxffa en:

I

B
niam A centrum cit D E F cir- c
lus del’cribatur DEF 5. Et quo-

uod feciffe oportebat.

PROP. IV. THEOR.
Si duo triangula duo latere iduobu: lauribu: equalia ba-

beant, alterum alteri ; babeant auteur, (’3’ rogation an-

gulo oqualem, qui aqualibu: "au linei: continerur: Et
Infini lufi equalern babebunt; (r triangulum triangule
aquale cric; à reliqui anguli reliqui: anguli: qui",
alter alteri, galba: cquulia lutera fuirenduntur.

Sint duo triangula une n a r, que: duo latera au ne
duobus lateribus D E DF æ-
qualia habeant, alterum alteri,
videlicet lotus quidem A n la-
teri D a æquale, latus veto A c
ipfi n a; a: angulum a A c an-
EuIO n D F æqualem. Dico 8c

afim ne bafi EF æqua em B E Fefie,.8c triangulum une æqua- . ’le triangule n a F, 8: reliquos angulos reliquis angons æ.-

- l t A 4, ’ quales,

a Par ante-
endentent.
6 Poil. 3.

e Arion. r.



                                                                     

a Al. Io.

EUCLIDIS E’LnMBN’ronUM

quales, alterum alteri, quibus æqualia latera fubtenduntur;
nempe angulum A B c angulo D E F: ô: angulum A c B an-
gulo n F u. Triangulo enim A a c applicato ipfi D u F, 8:
pundto quidem A pofito in D,re&a veto linea A n in ipfa D a :
8c punétum n punéto E congruet; quod A B ipfi D u fit æ-
qualis. Congruente autem A B ipfi D E; congrue: 8c A c
méta linea reâæ lineæ D F cum angulus a A c fit æqualis
angulo u. D 1?. (agate, 85 c congruet ipfi F - eft enim reâa.
linea A c æqualis recta: D F. Sed, 8c pun .um B con rue-
bat punéto a. .Ergo, 8e bafis n c bafi E F con ruet. am
fi puncCto quidem a congruente i fi a, c veto ip 1 a ; blfis B c
bafi a F non con ruit; duæ re æ lineæ fpatium compre-
hendent: quod A cri non poteft. Congruet igitur ne bafis,
bafi a r, 8c ipfi æqualis eut. Œre 8c totum A n c triangu-
lum congruet ton triangulo D E F, 8c ipfi erit æquale i 8c

5 kWh-3. reliqui anguli reliquis angulis congruent, se ipfis æqu ales 5

g ;. huila. majore AE minori au æqualisœauferatur

b 4. hujun. bali o n efi bœqualis, 8: triangulum A F c

crunt. Vi ellcet angulus AncIangulo 131-217 8C anËqus ACE
angulo D F a. Si i itur duo triangula duo atera uobus la-
teribus æqualia ha cant, alterum alten, habeant autem ac
angulum angulo æqualem, qui æqualtbus métis linerscon-
tinetur: 8: afim bafi æquo cm habebunt - 8c triangulum
triangulo æquale erit; 8: reliqui anguli reli uis an ulis æ-
quales, alter alteri, quibus æqualia lutera ubten untur: t
quod ofiendere oportebat.

PROP. V. THEOR.
Ififcelium triangulorum qui ad bali»: funt anguli inter f:

faut aquale:, à produt’ti: aqualibu: reâi: linei: anguli

qui fun: fub bafi inter fe aquale: erunt. i
Sit ifofceles triangulum A B C; habens A a lotus lateri

AC æquale, 8c producantur in direétum ipfis au AC reâæ
lineæ un ce. Dico angulum quidem A 8C
angulo A c a, angulum veto c n D angulo A
n c a æqualem efi’e. Sumatur enim in
linemu D, quodvis punâum F 5 atque à.

a 0; junganturque F c, c B. Œoniam
1gitur A F cil: æqualis A c 5 A a vero
ipfi AC; duæ FA AC, duabus ou au æ-
quales (tint, altera alteri; 8c angulum
ne communem coutinent,bafis igitur cc

æ uale trian . l0 AGB ; &reliqui anguli, n
ce iquis angu s æquales erunt, alter alteti 5 quibus æqualia

. . v airera

-4 no”

l-«hî; ..---

r isba;
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Liszt. I. - 9lattera fubtenduntur: Videlicet angulus quidem A c r saqua-
lis angulo une; angulus vero A se angulo ac s. Et quo-
niatn rota AF tori ne cit æ ualis; quarum A a cit æqualis I
ne; erit c 8c reliqua a F re nqua: c G æqualis. Ofienfa eût hmm-Bi
autem r c æqualis o a. duæ igitur a F, rc duabus ce on
æquales funt, altera alteri; 8: angulus une æqualis an ulo
c o a: ef’cque bafisi forum n c communia. Er o 8c trian-
gulum a F c triangu 0 c G B æquale erit; 8c re iqui anguli
reliquis angulls æquales, alter alteri; quibus æqualia latera
fubtenduntur. Argulus igitur ne ei’t æqualis angulo ces;
8c angulus a c r angulo .c ne. Itaque uoniam totus un G
an lus toto angulo AC F æqualis oit-en us cit quorum an- .
gu us c ne cit æqualis ipfi son: erit reliquus il A ac reliquo’l AnMin-3-
A c a æqualis; 8:: (un: ad bafim une trianguli: ofienfus au-
tem eft 8c FBC angulus æqualis angulo ces; ui fun: fub
bali. Ifofceliurn igitur triangulorum qui ad ba m funt an-
guli inter fe funt æquales, 8c produèis æqualibus mais li-
ncis an guli, qui fun: fub bafi, inter fe æquales erunt. Œod
ofiendiiie oportebat. ,

Cor. Hinc omne triangulum æquilaterum cit quoque æ- : i
quiangulum.

PROP. V1. THEOR.
Si trianguli duo enguli inter [e fin: equule:, 0 equale:

angulo: fubtendentia lutera inter [e equalia mon.
Sit trianmlum un c, habens angulum A n c angulo A c s

aqualem. ico a: un lotus lateri ac æquale efi’e: Si enim
inæqualis cit A B ipfi ac; altera ipfarum
cil: major. Sit major un; atque à majori
A s minori AC æqualis t auferatur Du t 8c ’ A e 3- bain
ne jungatur. Qu’oniam igitur Du e æ-
qua is lpfi AC; communia autem ne: e- D
runt duæ Du se duabus ac on æ uales,
airera alteri; 6: angulus Duc æquâis an-
.gulo ACE ex hyp. Bafis igitur D c bafi
au cit les ualis,& triangulum une æ na-
le triangu o acta, minus majori - qu cit B
abfurdum. Non igitur inæqualis ei’c An
ipfi A c. Ergo æqualis erit. Si igitur tri-
anguh duo anguli inter fe fint æ uales, 8: æquales au los
fubtendentia latera inter le æqu la erunt: quod mon raire
oportuit.

Çor. Hinc omne triangulum æquiangulum en quoque ae-
quilaterum.

P R O P.

5 4.. hujur.
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PROF. VIL THEOR.
In «dans "En lima, dauba: effilent "en: 1311453, dia du,

"tu [inca qui", 41mn alteri mm conflituentur ad
alitai arque alind panama, 4d eafdtm pana, enfilent
quo: prima "(la lima, termina: babenm.

Si enim fieri poteü, in cadem refila linea A n duabus cir-
dem mais linexs AC en, alise duæ reélæ lineæ Av, DE z-
quales, altera alteri conttitumtur ad alind arque alind punà
Ctum c 8c n, ad eafdem partes ut ad c 8C
n, cofdem habentes terminos A 8c a que:
prima méta: lineæ, ira ut ca quidem fit C D
æqualis un, cundem, quem ipfa termi-’
num, habens A’; en vero fit æqualis on,
eundem habens a terminum; 8c en junf
gatur. Ira ne quoniam A c CR zqualls
An; erit, angulus un angulo ADC

i y. mon æqualis a. Maàîîigitur cit une angulus

.bus lateribus DE DF æqualia

angulo aco. une angulus une angu-
lo ncn multo major eut. Rurfus quo- A B
niam ca cit æqunlis on 8c an ulus une
æqualis erit angulo a c n: o enfus autem efl: ipfo muIto
major - quod fieri non poteû. Non igitur in eadem méta.
linea. âuabus eifdem mais lineis aliæ duæ rcCtæ lineæ æ-
znles, airera alteri confiituentur ad aliud arque aliud pun-

um, ad eafdem partes, e0fdem, nos primæ reétæ lineæ,
termines habentcs; quod oflendiâe oponebat.

PROP. VIII. THEOR.
Si duo trimgula duo latent duobus 14mm: andin b4-

beant, 41mm» Altaï; habens: une»: à lmfim 6415 4-
qualem ; anguium quoque, qui aqualibu: laraibu: am-
tinetur, angulo squale": baladant.

Smt duo trlangula ne, un,
quæ duo latera A n, A c, duo. A

habeant altcrum altcri; ut fic  
au quidem æqualc DE; AC
veto ipfi DF- habeant autem, k
8c bafim 3c Ëafi a? æqualcm. B c

Dico I

-,-2L 1... .--.-ÏA .--.--.-----w---« fl-.u,

H.v,.A



                                                                     

L133: I. I uDico angulum quoque un c angulo EDF .æqualem efl’e. Tri-
angulo enim ne applicato ipfi on? mangulo, 8c punch

uxdem n ofito in a; méta vero huez ne in EF: congruçt
g: c punCEum punéto F, uoniam ne ipfi En efi: æquglxs.
Itaque congruente ne 19 EF; conËment 8c un AC Ipfis
BD DE. fi enim bafis quldem ne ba EF congruit; latere,
autem un ne lateribus En DE non congruunt, fcd fitum

. mutant; ut ne GF: confiituentur in eadem méta. linea,
duabus eifdem métis lineis, aliæ duæ reétæ lineæ æqualcs,
altera alteri, ad aliud arque aliud punâum.  ad eafdcm
partes; eofdem habentes termines. non con ntuuntur au-.
rem; ut demoni’cratum t cit. non igitur, fi bafis ne con-f PH 7-11!!-
gruit bafi un, non congruent 8: au A latent lateribus 3131"”
un. congruent igitur. (fifre 8: angu us BAC angulo EDF
congruet, 8: ipr eut æqua is. Si igitur duotriangula, l
lacera, duobus lateribus æqualia habeant, alterum alten ;
habeant aurem 8: bafim bafi æqual’em: angulum quoque
æqualibuslareribus contentum angulo æqualem habebunt:
quad demonfirarc opportebat. . . A

PROP. 1X. PROBL.
Data»! angulum reflilineum bifarîam feu".

Sit dams angulus reâilineus BAC; itaque’oportet ipfum
bifariam fecare. Sumatur in lmea. an
quodvis funâum D; fic à linea AC ipfi A
AI) ægua is a auferatur 41;; junâaque DE . 3. bujul.
confhtuatur fuper eal’tnangulum æquila- b x. bujul.
terum par; 8c A F jungatur. Dico angu-
lum n AC à, recta linea AF bifariam fecari.
Quoniam enim AD cit æqualis A5: com- D E
munis autcm A F. duæ m A F duabus
RA A? æquales funt, altera alteri; ba-- B  
fis D? æquahs bail E 1?. angulus clgltur F c c 8. 1min
1) A F an?lo E A F cit æqualIs. quare da- . .
tus an us reüilineus BAC à méta linea.
A F bi ariam feâus eû; quod faccre oportebat.

PROF. X. PROBE...
Datant rem": [imam terminatam bifariam [05478.

Si: data rec’lalinea terminata au; oportetipf’am A3 bifa-
Iiam Icare. confiituatur fupcr nez triangulurn æquilaterum a x. un)".

une;



                                                                     

ri Eucnrnis ELEMENTORUM
i a. Mini-AN; a: fecerur ces angulusi bifariam reCta linea cn. Di-

C011! reâamlineam in punâo c
D bifariam feeari. nguiam e-
nim ac cit æqualis c a; com-
munis autem c D; duæ 4c c D
duabus ne en æquales flint;
altera alteri; 8c anguJus A c D
œqualis angulo a c D. bafis i i-

5 4.. lmjm.tur AD bafi a D cit a æqua is. A D B
Et 0b id recta linea terminata A a bifariam feâa efi: in
punâo D: quod facere oportebat. .

PROF. x1. mon...
Data "34151164 à panifia in ipfa data ad "au: angulo: re-

flam [imam durera.

Sir data méta linea au, (St datum in i fa pun&um c. o-
portet à, puné’to c ipfi A a ad rectos an os reâam Iineami
ducere. Sumatur in ac quodvis pun um D: ipfique c D

a g. bains. æqualisa ponatur CE, 8c fuper
i 1- bains-DE confiituatur 6 triangulum æ- F

qualilaterum un, 8c FC jun- igarur. Dico datæ reôtæ lineæ n
A! à punéto c in ipfa dato, ad
rectos angulos duétam cire F c.
(lu-miam enim D c cit æqualis A D c E B
en, 8: PC communis; erunt
duæ DC cr: duabus ne CF æquales, altera alteri; 8c bafis
DF cit æ ualis bafi F E angulus igitur DC F angulo E c F

a 3- hindi ç æqn is, 8c funt demceps. 033Mo autem mâta linea
fuper reâam lineam infii’cens, cos qui dcinceps fun: angu-

d n°5 m los æquales inter fe fecerit; reétus 4 cf: ’uterquc æqualium
angulorum. cr o uterque ipforum’ D c F F c E cit reâus.
Datæ igitur te æ lineæ an à pun’ôto in ipfa dato c ad re-
fitos angulos duâta efi: FC recta linea. (Epd fecifl’e oper-
tait.

PROF. XII. PROBL.
Super dam refiallinea infiniu, 24Mo purifia, quad in en

mm efl, peipendiadnem raflant livrez»: (lutera.

Sir data quidem refila linea infinita A B, darum vero pun-
étum c, quod in ca non cit. Oporter fuper data gâta

nea

134.....-N
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LIBER I; 13linea infinira u, à date punéto c, quod in ea non cit,
perpendicularem reétam li-
neam ducere. Sumatur enim
ad aireras partes ipfius A8 re-
étæ lineæ quodvis punétum D:
8: centre quidem c,l intervallo
autem en circulas A defcriba-
tut EDG :- ô: ne in 1-1 bifariam
Lfecetur : junganturque cc CH
c a, Dico fuper data méta linea infinita A B, à dato pun-
éto c, quod in ea non cit, perpendicularem ca duétam elle.
ngniam enim æqualis efl: on ipfi a E, communis autem
ne2 duæ on ne, duabus E H ac æquales funt, altera a1-
ten; 8c bafis ce en: æqualis bafi en. Angulus igitur CHG
angulo CHE eficæÀualis, 8c fun: deinceps. cum autem re-: 8. hujnsà
ôta linea fuper re am lineatrr infii’cens, cos sui deinceps
fun: angulos, æquales inter (e fecerit; reüus ePc uterque d nef. to;
æ ualium angulorum se quæ infiftit reéta linea perpendi-
cu aris a pellatur ad eam, cui infiflit. ergo fuper data méta
linea in nita A]; a dato punéio c, quod in ea non efi, per-
pendicularis duâa en: CH. QLod facere oportebat. . l

À-PROP. XIII. THEOYK.
Cam "En linea rçâam confiiez" limant angula- fez-:1:

rit, vel dans "en; ive! duobus rem: aquales eficifleti , f

E B .Muls.
5 1o. bujua;

Reéta enim linea quædam A8 fuper reCtam en con’fifiens
angulos faciat c sa A B D. Dico cru A B D angulos vel

,æqualis ipfi un); duo reétia a nef. le;
fun: [in minus, ducatur a E

a 6 -pun ompficn ad naos an ’A unhju
n .81) funt duo reâi. Et quo- - 4
mam ont, duobus en un
ei’c æqualls, communis appo-

n BD tribus angulis c3 A A a a E BD funt a æquales. Rurfus taxions:
quonlam DBA angulus elt æ allia duobus DE E E sa, com-
munis apponatur au. an 1 i 1tur ou ARC tribus D DE

en en D eif. cm tribus æquales die: quæ veto eidem (uni: .
çËialra, d 8c inter fe æqualia funt: ergo 8: anguli CB a un D4 AIMER
1p DE A A ne funt æquales, .funtque c a a E B D duo re6t1

duos rectos elfe, vel duobus métis æquales; fi enim en efl:

gulos n a. anguli igirur ca n

naturEnD:ergoangulicBB. .Di B v c l a

E a A A B c æ uales funt. At o enfum cit angulos quoque

anguli .



                                                                     

î4- EUCLIDIS ELEMENTORUM
anguli, îgitur D Ba .Anc’ duobus métis zonales crunt. er o
cum reôta linea fuper reôtam lineam confii’cens angulos e-
cerit, vel duos rectos, vel duobus mais æquales efliciet.
(lu-cd oportebat demonitrare

PROP. XIV.. THÉ OR.
Si 4d aliquam "tu": limant, arque ad punôiam in u du

rafla linea mm ad ufdem pane: pqfita, ’angulos qui de-

biceps finit, duobus nais aqualu funin; refis
.4 linea in direüim filai invitent mon. I
il Ad aliquam enirnreétam Iinearn ne, atÏue ad punétuni
in ca a, duæ reétæ lineæ ne BD non ad ea dem partes o-

’ I firæangulos, qui deinceps funt, une un duobus re is

a r 3. hnjui.

’ -æquales fadant. Dico un ipfi
l ca in direéium cire. fi enim-BD A ,

non et! in direétum ipfi ce, fit
Î fi en in direôtum ne. Q50-

iami irur recta linea as iu-
per re am en confiflit 5 an-

Ii ne nasdduobus reôtis ce.
unt aequales. Sed 8c angnli B Dne A en (une æquales duobus redis. Anguli igitur c a A

ne ipfis c 5A au D æquales erunt.» Communis auferatur
ARC. Ergo reliquus un relIiËuo a en en: æaualis, miner

on rgitur ne emâtai quod fieri non poteit. in direa’um
ip ne. Similiter oi’cendemus neâue aliam quampiam efl’e
præter BD. Ergo ce ipfi BD in re6tum erit. Si igitur a
aliquam reétam iineam, arque ad punCtum in ea duæ refila:
lineæ non ad eafdem partes pofitæ angulos, ui deinceps
funt, duobus reâis æquales fecerint, rpfæ re æ lineæ in
direétum fibi invicern erunt. QiLOd demonitrare oponebat-

PROP.XV.tTHEOR.  .
Si du "tu linea f: invitent ficunint, angulu qui ad

terrirent faut, inter fa agneler fiaient.
Duæ enim reâæ lineæ A n

CD (e invicetn feeent in un- C
&o a. Dico-angulum quidem
au angulo Dan; angulum
vero ces angulo un æqua- A.
lem cire. Qupniam enim reéta.
linea A a fuper re&am en con- D

ng.bujus.fifl:ens angulos facit CBA AED; erunt bifiduobus mais
æquales

W-...,- .

’V H-Ç.,-...
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Lilian I. ’ a;æquales. Rurfus quoniam recta linea on laper reétam A!
confifiens facir angulosi AED un; erunt AED Dan an-
guli æquales I duobus mais. Olienlum aurem en: angulos
quoque c z A A a D duobus reétis elfe æquales. Anguh igl-
tur on A AE D an ulis A]: D D un œquales (ont. Communis
auferarur A un. rgo reliquus 6 en reliquo B a D elt æ-b Azimuts:
ualis. Simili ratione, 8c an uli CE a Dru æquales o-
endunrur. Si igitur duæ re æ lineæ le mvicem fecue-

tint, au ulos, qui ad verticem flint, æquales efficient.
Quod o endere oporrebat.

Cor. r. Ex hoc manilelte comtat duas métas lineas le in-
vicem fecanres, facere angulos ad feéiionem quatuor mais

æquales. l ., en. a. Omnes anguli cires lunum unfkum conŒruti
conficiunt angulos quatuorrears æqu es. ,

PROF. XVI. THEOR.
Omni: trianguli une lame produit» encrier angulairem-

vi: iranien, à oppofitn tfl naja.

. Sir rrian lum A ne, ô: unum iplius lutas a c ad D pro,
ducaux. ico exteriorem angulum A C D utrovis interi-
ore, a: op ofiro, Videlicetan a: BAC majorern elle.
Secetur enim Ac bifariam «in a, à: jun- "i - a Io. hnjluo
(la ne producarur ad a; ponatur’que ipfi i i
B E æqualis E F. Jungatur præterea Fic
8c Ac ad G producatur. Œoniam igitur
An quidem elt æqualis ac, un Vero iffi
En, duæ A a En duabus ca EF æqua es
l’unr, airera alteri: 8c angulus A a a an- B

gille tu c en: æqualis 6, ad verticem e- a minon.
mm funt. Bafis igitur A a æquahs ccil: c 4.. huju.
bali ne; 8c au a trian lum triangulo n -’
rac 8c reliqui an li re iquis angulis æ-
quales, alter alter , quibus æqualia lare- a -
ra lubrendunrur. Ergo angulus 8A a elt æ ualis angulo ace.
Sed zen angulus major cd ipl’o ECF. je: igirur cit an-
Plus A CD angulo un. Similirer recta l nea ne bifariam
côte oltendetur etiam aco angulus, hue efi AcD angulus

au l0 Anc major. Ômnis igitur trianguli uno latere pro-
. u o exterior angulus anovis interiore, a: oppoliro ma-
Jor elt. Qod oporrebat demonfiraro. P R O P"



                                                                     

i6 - Eucrrnrs ELBMENTORUM
PROF. XVIl. THEOR.

Ouvrir trianguli duo anguli duobus "in: minore: faut, qua-

modocunque fumpti. r
Sir triangulum A no. Dico iplius A ne trianguli duos an-
los quomodocunque (un: ros duobus redis minores elfe;

Ëoducatur enim ne ad D. à: A
quoniam rrianguli Anc exte-

a :6.hujui.rior angulus ACD major Gel! -
interiore, 8: oppofito ne:
communis apponatur ACE. An-
Fuli igirur Ac D A c B angu-
is A a c Ac r: majores (ont.

i 13- huius- Sed Acn Ac a funt i æquales B C D
duobus mais. Ergo’ A ne BCA duobus reâis flint minores.
Similiter demonfirabimus angulos quoque 5A c Ac a item-
que CA a A ne duobus mais minores elfe. Omnis igirur

- trianguli duo anguh duobus ,reéhs minores flint; quomo-
docunque fumpu. QLOd demonltrare oportebar.

PROF. XVlII. THEOR.
Omis "Magali main: (au: majorem arguât»: fabrendir.

Sir triangulurn ABc habens latus Ac latere An majus.
. . » .. Dico, a; ABC angulum angulo ncA majorem elfe. Q19-

mam enim A c major cit, quam A
A a, ponatur ipli An æqualis
An; 8C BD jungatur. Et quo-
niam trianguli BD c exterior
angulus eli: ADB, erit is ma-

. la, 1min jor ainreriore, oppofito DCB.
a 5. hujuaSed ADB æquahsû elt ipli Ann,

quod 8: larus An lareri An lit R , C
æquale, major igitur eli 8c ABD angulus angulo A c a,
quare A ne ipfo Ace multo major erit. Omnis igirur trian-
guli majus larus majorem angulum fubtendit: quod opora
rebat demonltrare.

PROF. XIX. THEOR.
i Omis rrianguli main angulu: majus latin [dandin

Sir rriangulum ne majorem habens Arc angulum an-
gulo ne A. Dico 8c ictus Ac latere An mains elfe. Si enim

non



                                                                     

VÏLIBER I.’. r7
non ell- majus, vel Ac en: æqualeipli An, vel ipfo minus,
æquale igitut non ell, Dam 8c A l ’
angulus ne angulo Ace æ-
qualis 4 effet; non eût autem. a y. hnjtu;
Non igirur Ac ipfi A8 cil: æ- .quale. Sed neque minus. effet
enim 8c angulus ARC angulo
ACE miner b. atqui non elt,
non i itur Ac minus cit iplo B fi I CA a. lienlum autem cit neque æquale elfe: ergo Aci li)x
An elt majus. Omnis igirur trianguli major angulus majus
lattis fubtendir. Qupd oportebar demonl’crare ’ l

paon xx. THEOR.
Omnis triangali du lutera relique majora fait, gamina

rauque fiimpu. j

6 divin.

Sir enim triangulum ne. Dico ipfius ABC trianguli duo
latera reliquo majora elle, quomodocunque lumpta: vide,
licet latere quidem 8A Ac majora latere ne; latere veto
A! ne majora latere Ac; 8c
latera 8C cA majora ipfo A8.
Producatur enim B.A
punétum D; ponaturque ipfi
CA æqualis ADl; 8c DC jun-
gatur. Q19niam igirur DA ce
æqualis A c erit ,8: angulus w lA’De angulo AcD æqua’lis Il. z - ’ i C 6 y. hnjlu.
Sed BCD angulus major eft’an loi Acn. Angulus igitur l
ncn an ulo ADc elt major; quoniam triangulum clic
Dcn ha ens acD angulum majorem angulo une; ma-
jorem autem angulum majus latus (ubtenditr: erit latu5e29.huju.

l DE latere ne majus. fed DE elt æquale 1 fis 8A Ac. quare .
lutera tu Ac iplo nclrnajora (une. lim irer oflendemus,
a: lacera idem An ne majora elfe latere CA: latera ve-
ro ac CA ipfo An majora. Omnis igirur trianguli duo la-
tera reliquo majora funt, quomodocunque fumpta. Quod
oliendere oporrebat.

PROF. XXI. THEOR.
Si à termini: imita, tamis trianguli du "tu linea in!"

conflituantur, ba niiquir dauba: tringuli [aurifiai mi.
nous quidem "une, majorem van aiguillon "mincirait.

B Trian-
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Trianguli enim ne in une latere ac a terminis n,c du:

rcétæ lineæ intra confiituantur un ne. Dico au DC reli-
quis duobus trianguli Iateribus sa A c minores quidem
erre, vero contincre angulum A
BDC majorem angulo tu c.
Producatur enim BD ad E. 8c
quoniam omnis trianguli duo

t 1°-h"i°!.latera relique fun: majora,» c-
runt trianguli un duo latcra
BA A a majora. latere un. com-

muais ap natur E c. ergo 3 c Ib Axiom.4..8 a ac ip Is a E r. c majora 6 faut. rurfus quoniam en)
trianguli duo latera ce En fun: ma’ora latere c D, commu-
nis ap onatur DE. quare en En ip 18 en un funt majora 5.
Sed o enfum efl: RA AC majôra elfe sa E c. multo igitur
3A AC ipfis a!) Dc majora fupt. rurfus ’uoniam omnis
trianguh cxtenor angulus intenore 8c op go efl: majora
erit trianguli cm; exteriqr angulus que major ipfo en n,
Eadem ration: 8c trianguh A a: extenor angulus en ipfo

c ,ÉhujusÆAc en; major c [ad .angulus nDc ofienfus cf: major an-
Io en. multo 1g1tur BDC angulus angulo ne ma’or

cric. (lyre fi à terminis unius lateris trianguli duæ re æ
lineæ’intra confiitmntur, hæareliquis duobus trianguli la-
tc’Fibus minores quidem emnt,majorem veto angulum con;
tinebunt. (mgr! demonfirare oponebat. .

x
rl PROPKXXII. PROBL.

Ex’tribus reÆrümkïma tribu: "au nuai: dais aqu-
le: faut, triangalum èônjiituere. Oporm autem dua:
reliquat majores, eflè, quomodocunque ficmpm; quonizm

- amuï: trianguli duo lutera relique majora film, quomo-
* damnquefumptq.

Sint tres daræ reâælineæ A, a, c, vquarum duæ reliqua;
majores fiat, quomodocunque fumptæ, ut (cil. A, a, quidem

fin: majore? quam; c, v .4,6,vero majores quam .
13,8: præterea n, c, ma-
jores quam A. .Itaqup D
oportet ex reétlsl;nçls a *
æqualibus ipfis 4,113, c,
trianëtüum confiltue-

ré. xponatur aliqua .mâta lineapmermmata quidem ad mimine. vero ad a, 8:

4 . n a ’ ponatl-lr,. . ..
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’farum en en quævis 4 I

LIBER I. ” 19gnard: ipfi quidem A æqualis t n12, ipfi vero a æqualis ro,. 3. hujuo;
ipfi c æqualis en : 8C centre F, intervallo autem F b

circulus i defcribatur n KL. rurfuf ue centre a, 6c inter-e 3. Pont!!-
vallo au alius circulus KLH, defcn mur, 8c ’ungantur me
KG. Dico ex tribus reâis lineis æqualibus ip A, B, c, tri-
angulum KFG confiitutum efl’e, quoniam enim punâum F
centrum efl: mu. circuliâ erit FD æqualist ne. [cd FD eût nef- "à
æqualis A. Ergo 8c FK 1 fi A en: æqualis. rurfus quoniam
punâum G centmm efl cuculi an, erit au æqualis c en.
fed en cit æqualis c. ergp se en ipfi c æqualis erit. cit
autem 8e se æqualis n: tres igitur reâæ linea: K F F0
6K tribus A, a, c, æquales funt. (figue ex tribus reàis li-
neis KF FG me, quæ (une æquales tribus datis mais lineis
A, a, c, triangulum confiitutum cf: ne. QlLod facere o-
portebat.

PROP. XXIII. PROBL.
A4 doum "mon limant, à 4d dom»: in :4 potamot, dot.

angulo rcfiilineo squale»: angulum reâilinnm confina".

Sic data quidem méta linea au, datum veto in ipfa pun-
âum A; 8c datus angulus reâüineus ou. Oportet igitur
ad datam reâtam lineam A3, à; ad datum in ea punCtum A,
dato angulo reôtilineo
DCE æqualem angulum c
reâi’iineum confiituere.
Sumantur in utraque ip-

punâta D, a, ducatur ne
DE, 8c ex tribus re is
lineis, quæ æquales fint
tribus on DE EC trian- E
gulumœonî’cituaturuc,

wita ut en fit æqualis 1m, 8c ce ipfi ac, 8c Dlipfi rallumas.
laque uoni’am duo: ne ce duabus FA ne æquales (nm,
altera teri, 8c bafis ne efi: æqualis bafi F6: erit 8c an-

lus nez angulo ne æqualis fi. Ad datami itur re&am5 a. tu)";
ineam A8, 8c ad datum in ea punâum A, âato angulo

reâilineo vos. æqualis angulus reétilineus conflitmus ca:
FAG. Q19d facere oporte at. -

PROP. XXIV. THEOR.
Si duo triangula duo lutera duobus [attributs agnathe b4-

lmmt, airera»: Altaï, angulum autem Murale miam,

B a qui



                                                                     

’ao Euctrn’rs ELIMENTORUM
’ qui uquulibu: «tu: huai: continua: à 541i»: 641i majo-

rem bubebunt.

Sînt duo triangula au on, quæ duo latex-a An AC
"duobus lareribus DE DE? æqualia habeant, alterum alteri,-
Videlicet latus quidem au æquale lateri DE; lams vero 4c
æquale DF: At angulus . DBAC an Io un? fit
major. ico, 8c bafim
3c bali E F majorem effe.

uoniam enim angulus
BAC major cit angulo

.23. huju1.E D r, confiituatur 4 ad areaam lineam D E, a: la c E
ad punâum in ca D, F »angulo Bacjæqualis an- 3 j . * .5 3. Mm. gu us zoo, ponarurque alterurn ipfarum ac DF acquahs’
Do, a: ou Po junganrur. ztaque quomam a: quidem cit
æqualis DE, 4c ver01pfi Do, duæ sa AC duabus un ne
a: uales funr, altera alteri; 8c angulus BAC eft æqualis an-

. 4, hujus. gu o une. ergo bafis ne bafi ne efiræqualis. rurfus quo-
niam æqualis en: DG ipfi DE; eI’c angulus me angulo DGF

a 5. bujusid æqualis: erit iraqt’ie on: an ulus angulo ses major.
multoi i ut major ei’c ne. angu us ipfo se ç. 8: quomam
triangu um en: me, angulum traumajorem habens angu-

a 19. hujus.lo un; majori autem angulo latus majus fubtenditurc;
crie 8c latus ne latere m? majus. fed sa latus ei’c æquale
lateri ne. Ergo, 8c ac ipfo au majus erit. Si igitur duo
triangula duo latera duobus lateribus æqualia habeant, a1-
terum alteri, angulum autem an o majorem, qui æqua-
li bus mais lineis continetur: 8: afim bali majorem habe-
bunt. Q1de oportebat demonftrare. r

vacuum THEOR.
Si duo triungulu duo lutera duoûus [aurifias aqualiu b4-

lnunt, 41mm" ulteri, d bajim verra àufi majorem : (9’ 4»-

gulum agate, qui uquulibus 14:ch tontinera, ut-

jomn bubebunt. « *
Sint duo triangula mac DEF, quæ duo lutera A8 Ac

duobus lateribus n: Dl? æqualia habeanr, alterum alteri,
Videlicet latus on uale lateri DE, 8c latus AC lateri DE ;
bafis autem." ba n fit major. Dite,L a: angulum

- n A cl



                                                                     

LIBERJI.
ne angulo son majorem effe. Si enim non cit major,
vel æqualis cil, vel minor. Æqualis autem non cit angulus
ne angulo sur: cirer enim A
8: bafis nc bafi EF æqualis a.
Non ef’c autem. Non igitur

ualis efi: BAC angulus an-
gu o EDF. Sed neque minor.
miner enim eHeHôc bafis ne
ira-fi un At un non cit. Non B C E Figirur angu us BAC angulo
EDF cit miner. ofienfum autem cit neque erre æqualem.
Ergo angulus BAC angulo un? neceflario major erit. Si
igitur duo triangula duo lateraduobus lateribus æqualia ha-
beanr, a1t’erum alteri, bafim vero bafi majorem; ô: angu-
lum angulo ui æ ualibus lateribus continetur, majorem
habebunt. &od (damonfirare oportebat.

PROP. XXVI. THÉ OR.
Si duo triungula duo: ungulo: duobus anguli: aquale: Im-

1!

u 4.. huma.

L 2.4.. bujuo.

tuant, alterum Altaï, unumqu: tutu: uni lutericquale,’
vol quod cquulilau: adjurer angulis, vol quad uni aqua-
lium anglorum fabrenditur; à reliquu lutera reliqui:
lambic: aqualiu, almum allai, Ü rz’liquum angulum
reliquo ungqu æqualqm habelzunt.

Sint duo trianfuh ne DEF, qua: duos angulos une
au duobus angu is DE? un æquales habeant, alterum
alteri, Videlicet angulum quidem ne æqualem angqu
par; an lum vero au angulo un. Habeanr autem,
8c unum atus uni lateri æqua- A D
le 8: primo quod æquahbus G
a jacet angulis- nempe latus
ac lareri un ’co, 8c reli-
qua latera reliquis lateribus a:-
qualia habere, alterum alteri,
latus fc. un lateri DE; 8: la-
tus ac ipfi DF, 8c reliquum B HG E P
angulum BAC reliquo angulo 1mn æqualem. Si enim in-
æqualis en: au ipfi DE, una ipfarum major cit. Sir major
au, ponaturque on æqualis DE; 8c ce jungatur. Q50-
niam igitur ne quidem efi: æqualis DE, 3c vero ipfi un,
duæ on ne duabus DE a? æquales funr, altera alteri: 6c
angulus onc æqualis angulo par. bafis i irur ce bafi
DE ef’c aæqualis: &Gnc triangulum rriangu o par, &Ircf

B g liqut
34.1!!!qu



                                                                     

a EUCLrDis ELEfiEN’ronUM
liqui anguli reliquis angulis æquales, alter alteri, uibus æ;
qualia latera fubtenduntur. ergo G c n angulus e æqualis
angule D F E. fed angulus D En angulo a C A æqualisâo-
nitur. quare, a: aco angulus an le BCA cit æqu is,
miner maori, quod fieri non pote . non .igitur inæqualis
cit An ip i DE. ergo zqualis erit. cit autem, 8: ne æ ua-
lis E F. Itaque duæ A3 ne duabus DE E F æquales unt,
altera alteri, 8e angulus Anc, æqualis angulo DEF. Bafis

6 4» lmiIII-igitur Ac bafi 4 DF, 8c reli nus angulus BAC relique angulo

6 ex hyy.

c16.hujus-pofito 866, qu

.-- -.,.V..- r» -n -

EDF cit æqualis. Sed rur us fine latera, quæ æqualibus an-
gulis fubtenduntur æqualia, ut A a ipfi DE. Dico rurfus, ô:
reliqua latera reliquis lateri- A Dbus æqualia cire; AC quidem G
ipfi DE, 3c vero ipfi EF: 8c
adhuc reliquum angulum BAC
relique angulo EDF zqua-
lem. Si enim inæqualis efl:
3c ipfi E17, una ipfarum ma-
jor eflz. Sir major ne, fi fieri a Hg E a -F
poteft, ponaturque EH æ uahs ne, 8: AH jungatur. Quo.
niam igitur au qu1dem e æquahs EF, AB vere lpfi DE 5
duæ A5 ou duabus DE El? æquales funt, altera alteri a:
angulos æquales continent; ergo t bafis AH bafi DF e æ-
qualis : 8c ABH triangulum triangule DEF a: reli ni an-
guli reliquis angulls æquales erunt, alter alteri, qui us æ-
qualia latera fubtenduntur. Æqualis igitur cit angulus BHA
angulo un? D. [cd EFD en: æqualis un le ne A. Ergo, 8c
BHA angulus angulo BCA et]: æqu is. trianguli igitur
AHC exterior agdgulus nHA æqualis cit interieri 8c o -

fieri non potefi: t. quare non inæqua i3
efl: BC ipfi EF. æ ualis lgitur. cit autem son zqualis DE.
duæ igitur An ac uabus DE El? æquales font, altera alteri r
anoulofque æquales continent. quai-e bafis A C æqualis cil
bali D F, 8c A BC triangulum triangule D EF, 8c reliquus
angulus BAC relique angulo EDF cf: æquahs. Si igitur
due" triangula duos angulos duobus angulis æquales ha-
beant, alterum alteri, unumque latus uni lateri æquale,
vel uod æ ualibus adjacet an lis, vel quod uni æquaiium
au orum ubtenditur; 8: re iqua latera reliquis lateribus
æqualia, alterum alteri, 8c reliquum angulum relique an-
gulo æqualem habebunt. Qod oportebat demonfirare. ,

PROP’

A ....-.-.--.

N.
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PROP. XXVII. THEOR.

Si in duite relias linea: relia linea incidem alterna: angulos
inter fie aquales feterit, paraüela erunt "(la linea.

In duas enimrreâas lineas AB CD, reéta linea EF inci-
dens alternes angulos AEF EFD æ uales inter (e faciat.
Dico reCtam lineam An ipfi c D para lelam elfe. Si enim
non efl: parallela, produétæ .
A8, CD, vel ad partes n D con-

venient, vel ad partes A c. A. A E Bproducantur, convemantque
ad partes n D in .unéto ho. Gira ue GEF man u l exterior
anêulus AE F majâr a cit inte- c d]? D
riere 8c oppofito EFG. .fed 8c
æqualis 5, qued fieri non portait. non igitur AB ce produétæ
ad partes BD convenient. fimiliter demonftrabitur neque
convenire ad partes Ac. quæ vero in neutras partes conve-
niunt parallelæ v inter fe flint. parallela igitur cit A B ipfi
en. uare fi in duas rediras lineas méta linea incidens alter-
nes augulos inter fe æquales fecerit, parallelæ inter [e e-
runt reâæ lineæ. (En ofiendere oportebat.

PROP. XXVIII. T H E O R.’
Si in duo: relia linea: rem linea incident exteriorem an-

gulum interiori, à oppofito, à ad eafdem parte: aqua-
lem feterit, tel interiores, (9’ ad eafdem partes duobus
"et: aquales 5 parallela erunt inter fe rem linea.

In duas enim reâas lineas An CD méta linea EF inci-
dens exteriorem an lum ne! interiori, St oppefite GHD
æqualem faciat; ve interiores et ad eafdem partes son
GHD, duobus" reâis æquales. E
Dico reàam lineam An reétæ

CD parallelarn effe. Quoniam A G Benim E68 angulus æqualis cit

234

a 16. hujut.

6 ex hyp.

t Def. 3’!

a Ex byp.
a angule o un, angulus autem b :5. hnjue.«E on angulo A G H 6, erit ô: Cfi-HÊT’D
angulus Ac H an ulo G un æ- l
qualis: 8c funt terni. paral- Flela igitur cit A8. ipfi ont. rurfu; quoniam anguli son, g, un.
G H D duobus refila (un: æquales d, 8c funt A c a a G H æ- «dentu.

B A quales



                                                                     

ont. EUCLIDJS ELEMENTORUM
4 13- lmlui-(males duobus mais d: erunt anguli A G H ne H angulis

no H GH D zquales. communis auferatur ne H. reliquus
igitur AGH cit æqualis relique GHD: 8: funt alterni. ergo
A a ipfi CD para lela erit c. Si igitur in duas reaas linea:
re&a linea incidens exteriorem angulum interiori, 8c op-
pofite, a: ad eafdem partes æqualem fecerit, vel interie-
res, 8c ad eafdem partes duobus métis æquales; .parallelæ
erunt inter fe reêtæ lineæ. Œod demoni’trare eportebat.

PROP.,XXIX. TH’EOR.
In parallelae relia; linea: refia linea incident, à alternat

angulo: inter fe aquales, à exteriorem interiori à oppo-
fito ad eafdem parte: aqualetn, (’3’ interioret, Ù ad j
eafdern partes duobus mais aquale: drain.

In parallelas enim re6tas lineas An ce re6ta linea incidat ti
un Dico alternes angulos ACH GHD inter (e æquaies eflicere,
8: exteriorem son interiori, 8c opp’ofito, a: ad eafdem par-
tes GHD æqualem: a: interio- E
res, 8: ad eafdem pares son G
CH D duobus mais æquales. Si A Benim inæqualis cit A o H ipfi
CHD, nous ipferum major off. i
fit major Ann. 8c quoniam ACH C-îIîD
angulus major efl: angulo C u D; i a
communis apponatur BGH. an- ’ F ’ :
uli igitur AC H ne H anguiis 86H i6 un macres funt. f

ars-hujusc cd anguli AGH son fun: æquaies duobus re in. ergo "y
n G H G un anguli funt duobus rediisminores. qua: Vera à f

’ . minoribus, quam funt duo reéti, in infinitum producuntur à
dm". reâæ lineæ, inter fe conveniunt 5. ergo reétæ lineæ An CD ï

in infinitum produâæ convenient inter (e. atqui non con- Z
veniunt cum parallelæ ponantur. non igitur inæqualis en: j!

, AC H angulus angulo G un. quare neceflario cit æqualis. à
c u.hujus.angulus autem A C H æqualis cit angulo E G Et. ergo, 8c

EC a ipfi C a D æqualis erit. communis apponatur n CH.
anfuü igitur EG n mon funt æ uales angulis BGH G H D.
le E C a n C a æquales (un: duo us métis: Ergo 8: B G H
GHD duobus re&is æquales erunt. In paralleias igitur re-
âas iineas méta linea mcidens, 8c alternes angules inter fe
æquales 8c exteriorem interieri, 8c oppofito, a: ad eafiiem
partes æqualem; 6c interiores, 8c ad eafdem partes duobus
métis æquaies efiiciet. Œod eportebat demonfiîaîîo P

un... m,

k I I V A I fifir -*-4- -’ "-7 7......»C 1’ "-14-.- w... t Mm. 4 A
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Liner; I. ç;PROP. XXX. THEOR.
QI! eidem relie linea funt parallelu, à inter fe parallela

0’37".

Sir utraqne ipfarum An C D ipfi E Eparallela. Dico St
An ipfi en parellelam cire. Incrdat enim in ipfas reâa ll-
nea GK. 8: quoniam in paral- A
lelas refilas lineas An EF, re- - 6a
(ta linea 61K incidit,fiangulus A B
ACH an cour e æua- .lis Il. mais queniam inqpa- E r n’imp”
rallelas reétas lineas En CD, (j Km];
reéta linea incidit CK, aequa-
lis cit C un angulus an ulo
c K D 4. eftenfus autem e 8: angulus A o x angulo o HF
æqualis. erfio 8c AC x i fi en D æqualis erit. 8c funt al-
terni. para eia igitur e An ipfi cob. ergo quæ eidemb 17-11mm
reé’tæ lineæ funt parallelæ, 8c inter fe parallelæ erunt. Q13d

oportebat demonitrare. ’
PROP. xxxr. Pneu.

Per datum punâum data refit linea paraüelam reflam li-
neam ducere.

Sit datum quidem punâum A, data vero mâta linea ne
opertet per A punâum ipfi EC retira: lineæ arallelam re-
âam lineam ducere. Sumatur in ac quodvis punétum D,
8: jungatur AD: ceni’tituatur-
quedad reétam lineam DA,«8C E v. à
ad punâum in ipfa A, angulo
ADC æqualis angulus DAE: ’
8c in direâum ipfi E A reéta
linea Al? producatur. uoniam B D V c ’
igitur in duas re&as lineas ac
E? reCta linea A D incidens al-
ternes mîmes au) ADC inter fe æquaies efficit, Il? ipfi
8C paralle a erit 5. Per .datumi itur punétum A datæ naze .7. hujur.
lineæ ne parallela duéta efi: re a linea EAF. Qipd facere
oportebat.

PROP. XXXII. THÉ OR.
Omnie triangali uno latere produfio exterior angulu: duobus

interioribut, (9’ oppofitir eji aqualis, (a trianguli tret’ in-

teriore: argali duobus une agnate: funt. s.
1:

a a 3 . hujua.



                                                                     

26

a 1;. hujut.

0 a9. hujug.
l

e 13. hujur.

EUCLIDIS EBBLÆENTORUM
Sit triangulum ABC: 8c unum ipfius latus BC in D pro-

ducatur. Dico angulum exteriorem ACD duobus interieri-
bus, 8c oppofitis CAB ABC æqualem elfe; 8: trianguli tre:
interiores angulos ABC BCA CAB duobus reâis elle æqua-

les. Ducatur 6 enim per pun- A
&um c ipfi A B reâæ linea: Eparallela CE. 8c quoniam A B
ipfi C E parallela cit, 8: in
ipfas incidit Ac, alterni an-
guli BAC ACE inter fe æ-
quales funtb. rurfus quoniam , nAB parallela cit CE 8c in ipfas B (J
incidit reôta linea B D exterior angulus E C D interiori 8c
oppefito ABC eit æqualisi. ofienfus autem el’t angulus ACE
æqualis angulo BAC. quare tetus ACD exterior angulus
æqualis ef’t duobus interieribus, 8c oppefitis B A c A ne.
communis appenatur ACB. anguli igiturIACD ACE tribus
A B C B A c A C B æquales funt. fed anguli A c D A c B flint
æqualescduobus mais. ergo 8c ACB CBA CAB duobus
mais æquales erunt. 0mois igitur trianguliuno latere pro-
duCto encrier angulus duobus interieribus, 8c oppefitis cil:
æqualis, 8c trianguli tres interiores anguli duobus mais
æquales funt. Quod demonfirare oportebat.

COROLLARIA.
r. 0mnes tres anguli cujufque trianguli fimul fumpti æ-

ualesfunt tribus angulis cujufque alterius trianguli fimul

uni tis. ra.PSi in une triangule duo anguli aut finguli aut fimul
æquales fint duobus angulis alterius trianguli, erit reliquus
angulus relique æqualis.

3. In triangule fi unus angulus reclus fit, reliqui fimul
unum reâum conficiunt.

4.. In triangule Ifofcele fi angulis æquis cruribus conten-
tus métas fit, reliqui ad bafim un: femiretïti.

y. ln triangule æquilatero anguius quilibet æqualis cit;
duorum reékerum vel Ë unius reôti.

THEOREMA.
Orme: [vau] interiorer anguli tujuftunque guru: rem-live:

corrfia’mt bic tot rafiot dentptir quatuor uot un Iatrrafigurt.
Narn figura unaqutque rediilinca rejÏolrui pote]! in triangula

linario faut-ion quam finit flafla figura laiera, V: G. r
guutuor atera bahut refiloit" in duo triangula, fi garrigue in

tria

---



                                                                     

Line: La” ’t a7».
tria fringuât, xfex in quatuor, é’fic deincepr 5 1uareper prie-
eedeutem otarie: horion trianguler": anguli arguant" tu tot
"en: griot jurat triangula, fid 0mm: borurn triangulorurn

QŒQ
anguli goualer fiait anguli: figure interinrihu; guerre ont":
anguli interiore: figura taule: fiait 61’: tot "au guet finit
triangula, bot ejt Li: tot reâis demptir guatuor griot flint
lutera figura. q.- E- D.

THEOR. II.
Ovine: final exteriorer anguli cujufiue figura reflilirteie confi-
eiuut quatuor retins.

Nm exteriorer firme! tune interierifius confieiuut dit rot
"au que: finit latere figure; me» ex prudente Theor.
opiner interiarer fifi confinant h? tot relia: dentptir quatuor
guet fient luteraifigurie, que" exteriorer coafitiunt futur
reflux. kl.- E. D.

PROP. XXXIII. THEOR.
une equalet, à parallela: ad eafdem parte: conjungunt

grata linea, é ipfa aqualet, (7’ parallela funt.

Sint æquales, 8e arallelæ AB ce: ipfas conjungant
ad eafdem partes re æ linea: Ac BD. Dico AC BD æquales,
8c parallelas elfe. Ducatur enim ne, 8c .quoniam AB paral-
lela en: ce, in ipfaque inci-
dit B c; alterni anguli A B c A
ECD æquales l’unt à. rurfus B "’th
quoniam AB el’t æqualis CD,
communis autem ne, duæ An
ne duabus Bc CD funt arqua-
les 5 8e angulus An c æqualis c D
angulo Ben; bafis igitur Ac ibali B D cit æqualis lv: triangulumque ABC trian le BCD :5 4- huit".
8: reliqui an uli reliquis angulis æquales erunt, a ter alteri,
quibus æ u la latera fubtenduntur. ergo angulus ACE angu-
lo cane æqualis. 8e quoniam in duas reétas lineas Ac BD
mita linea se incidens, alternes angulo: AcB OBD æqula-

es



                                                                     

n,.hujui.inter feu. duo igitur triangula

EUCLIDlls ELEMENTORUM
"aimables inter fe eŒcit, parallela cit Ac ipfi BD r, Ollenfa au-

rem cit 8e ipfi æqualis. Q1; igitur æquales, 8c parallelas
ad eafdem partes cenjun unt reétæ lincæ, 8: ipfœ æquales,
8c parallclæ funt. Quo opertebat demenfizrare.

Defin. Paraflelogramrnum e]! figura gaudrilatera tujue En:
oppojîta lutera f mit paraflelu.

PRO P. XXXIV. THEOR.
Parallelogrammorum fpatiorum lama, que ex oppofita, (’9’

anguli, inter fe aqualia faut; é diameter ea bifariam
fecat.

Sit parallelogrammum ABDc, cujus diameter BC. Dico
ACDB parallelogrammi latera, quæ ex eppofito, 8c angu-
les inter le æqualia elle; 6c diametrum Bc ipfum bifariam
feeare. Quoniam enim parallela eit AB ipfi en, ô: in ipfas
incidit reéta linea ne; anguli
alterni ABC son inter fe æ-
quales funt 4. rurfus uoniam A BAc ipfi BD parallela e , 8c in

ipfas incidit ne; alterni an- Aguli ACE CBD æquales flint c . N . A V n

flint ABC CBD, uæ dues an- r W
gulos ABC BCA uobus angulis BCD CBD æquales habent,
alterum alteri ;- St unum latus uni lateri æquale, ici]. qued

6 :6. najas. cit ad æquales angulos, utrique commune ne. cr o, t 8c re-
liqua latera religuis lateribus æqualia habebunt a terum al-
teri, 8e reliquum angulum relique angulo æqualem, æquale.
igitur cit latus quidem A B lateri en: latusvere Ac ipfi
BD, 8c angulus BAC angulo BDC æqualis. 8c quoniam an-
gulus ABC cit æqualis angulo un; 8c angulus CBD, an-
gulo ACB; erit tetus angulus A B D æqualit toti A c D.
ol’tenfus autem cit, se angulus BAC angulo BDC æqualis.
parallelogrammorum igitur fpatierum lutera, qui: ex op- I
pofito, 8c anguli, inter e æqualia flint. Dico etiam diame-i
trum ea bifariam fecare. Quoniam enim æqualis Cil: La îPfi
CD communis autem Bc. duæ AB BC duabus ne ca taqua-
les flint, altera alteri, 8c angulus ABC æqUalis cil: angulo BOB:l

e a. lmjuabafis igiturrAc bali D B æqualis. quare, 8c trianglüum
ABC triangule BCD æquale erit. ergo diameter Bc paral-
lelogrammum ACDB bifariam feCat. Qupd oportebat de-
menfirare.

P R 0 P.
gW-

...n-o- w-



                                                                     

LIBER I. 29. PROP..XXXV. THEOR.
Parallelogramnta [uper eadem bafi, (r in iifilem parallelit

tonflituta, inter je aqualia funt.
Sint parallelogramma ABC D, EBcr fuper cadem bali BC,

ô: in cifdem parallelis A? Bc coufututa. Dico pataude-
rammum ABCD parallelogrammo EBCB æquale elfe.

&oniam enim parallela-
grammum cit ABCD, æ ua- A D E r lis-eit AD ipfi Bc. ea em ’34»thquoque ratiene, 8: IF cit æ-
qualis Bc. quare 8:, AD ipfi G . let: æqualis erit 6: a: commu- ’ l Ail-0m1-
nis DE. rota igitur A E .5 teti . v t Mam’-
DF elt æiqualis. èlt’autérr’i, 8c B c
AB .æqualis ne. ergo lduæ BA
An duabus FD Dc œquales flint, altera alteri, ô: angulus
FDcæqualis angulo EAB, exterior interiori l, bafis igitur; 1,, inju-
EB bafi FC efitæqualis, a: EAB triangulum æquale trian-, 4, 5.3....
gulo FDC. commune auferatur DCE. reliquum igitur tra-
pezium ABCD relique trapezio ECC F cit æqualef. com-f bing.
mune apponatur CBC triangulum. ergo totum parallela-
grammum ABCD itoti parallelogrammo une? æquale erit.

arailelogramma igitur fuper eadem bali, 8c in eifdem pa-
rallelis conflituta inter le æqualia flint. Œ-od oportebat
demonl’trare. ’

PR OP. XXXVI. T H E O R.
Par-allelogramuta friper qualifia tafias, (f in eifdern pa-

rallelis conflituta inter fe aqualia funt.
Sint parallelogramma ABCD EFGH fuper’æqualibus ba-

fibus Bc FG, a: in eifdem parallelis AH BG conflituta. Di-
co parallelo rammum A B c D parallelogrammo E F C H æ-
quale elle. onjungantur enim A 1) 1: q
BE CH. 8c qnoniam æqualis.
efi B C ipfi e C, 8c r G æ ualis a un.ipfi EH; eritôthip EH -
æ ualis. funtque parallclæ, 8c
ip as cenjungunt B: en; quæ
autem æquales,8t parallelas ad ,eafdem partes conjun unt, æ- 3 C F (7
quales, ô: parallelæ (tînt 6. ergo BB, et: 8: æ uales flint, .
8c parallelæ : quare EBCH parallelegrammum ciguë: æqualel 33. Mill-9
parallelogrammo ABCD c, bafim enim eandem habet B c, ,

3c Shiva!»



                                                                     

30 EUCLiDrs ELEMENTORUM
8: in eifdcm parallelis Bc, AD conflituitur. fimili ratione,

l8: mon para elegrammum eidem parallelogrammo EBCH
ei’t æquale. ergo parallelogrammum ABCD parallelogram-
me B FGH æquale erit. Parallelogramma igitur fuper æqua-
libus bafibus, 8: in eildem parallelis conflituta inter fe iunt
aequalia. QiLod eportebat demonflrare.

P R O P. XXXVII.
Triangula friper eadem bafi, à in eifdem paralleli: confii-

tuta inter [a aqualia funt.

THEOR.

Sint triangula A B c, DBC fuper eadem bali Bc, 8: in eifdem
parallelis An Bc conflituta. Dico ABC triangulurn trian-
gule DBC æqualc elfe. Broducatur, AD ex utraque parte in
E, r punéta: 8: pet quidem
ipfi CA parallela ducatIir BE,

est-huium per C veroipfi B D parallela
ce. parallelogrammum igitur
el’t utrumque i fomm EBCA
DBCF, 8: par lelogrammum

c 3:. lutins. E B c A eli: æquale r parallelo-
gramme DBC F, etenim (u cr

E .AD

B

P

C
adam (un; bafi ne, a: in e’ demparellelis Be EF: clique pa-

5 34a hl’J’tII-rallelogramrni quidem EBCA dimidium 5 ABC triangulum,
cum diameter An ipfum bifariam fecet: parallelogrammi
vero DBCF dimidium ltriangulum DBC; diameter enim DC

c Axiom.7. ipfum bifariam fecat. quæ autem taequalium dimidia flint
inter le æqualia funt. ergo triangulum ABC triangule DBC
efi: æquale. Triangula igitur fuper eadem bali, 8: in eifdem
parallelis conflituta inter fe æqualia flint. ŒOd oponebat
demonftrare.

V PROP.):iotvnir’rHEon.
Triangula fiiper barbu: aqualilzut, à

ronflituta inter e funt aqualia.
Sint triangula ABC DCE fuper æqualibus bafibus, Be CE

8: in eifdem parallelis DE AD
cenfiituta. Dico A ne triangu-
lum DCE triangule æquale elle;
Producatur enim AD ex utra-
que parte in C, H punéta: 8:
per B quidem ipfi CA parallela
ducatur Boa: per E vero duca-

.. si.hujus.tur EH parallela ipfi DC 4. pa-

il A

in eifdem parallelie

1D H

C E
rallelogrammum igitur cit unumque ipforum GECA DCEir.

arque

.i
a; ’p Ly*-*À -- r"-
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LiBEnI. 31’.atque cit parallelogrammum G.BC A æquale l paralleloJ 351ml"!-
gramme DCEH: in æqualibus enim (un: bafibus Be ce, 8:
in eifd’emBE ou .parallelis. parallelogramrm veto CBCA
dimidium tcit ABC tria lum, nain iameter A B ipfum. 34.hujlu.’
bifariam fecat. 8: paralle ogrammi D c E u dimidium t cil:
triangulum DCE,,dianieter enim DE ipfum fecat bifariam.
quæ autem æqualium dimidia funt Il, inter fe æqualia funtJ Axiom.7.
ergo A BC triangulum triangule DCE ei’t aequale. Triangula
i itur fuper æqualibus bafibus, 8: in eifdem parallelis con-
(grata, inter (e (un: æqualia. Œpd demenfirare eportebat.

PROP. XXXIX. THEOR.
Triangula aqualia [uper eadem bali, (’3’ ad eafdern parte:

conflituta, in eifdem quoque funt parallelis. i

Sint æqualia triangula ABC DBC fuper eadem bali Bc
confiituta, 8: ad eafdem partes. Dico, 8: in eifdem paralle-
lis’ eflie..Ducatur enim A D. Dico AD parallelam elfe ipii

Bc. Si enim non cit parallela A D l h .ducatur a per A punétum ip i à ’3 ’ "J"-
BC paralle a reâa linea AE, 8: V
E C ducatur. æquale igitur
cit ABC triangulum triangule
E B c Il, ifuper.eadem enim efi: l 37.hnjm;
bali BC 8: in eifdem BC, AE -arallelis. fed A B. C. triangu- B c *um trian ulo DBC t efl: æ une. ergo 8: triangulum DBCc hlm"
æquale e ipfi BEC triangu o, majus minori, qued fieri non
petei’t. non igitur AELipii ne parallela cit. fimiliter offen-
demus neque aliaquuampiam parallelam elle, præter i ..
(am AD, ergo AD ipfi ell- parallela. Triangula igitur æqua la
fuper eadem bafi 8: ad eafdem partes confiituta in eifdem
quoque funt parallelis. ngd oportebat demonltrare.

mon. XL. ’THEoR.
Triangula aqualia fuper bafibut aqualilzur, (’9’ ad eafdem

. parte: eonfiituta in eifilem quoque funt parallela.

Sint æqualia triangula A BC CDE fuper æqualibus bafibus
B-c CE conflituta. Dico etiam in eifdem elfe parallelis. Du-
catur enim An. Dico AD ipfi BE parallelam elle. Nam
fi non cit, ducatur pet A ipfi BB parallela AF, c 8: en du-

" catur.
a 3x. najas.
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5 33. bains-canin triangulurn igitur ABC triangule rez en: æquale 5,

cum fuper æqualibus bafibus A I n
8: in eifdem parallells BE AF
conflituantur. fed triangulum
A B C æquale cil: triangule
DCE. ergo 8: triangulum DCE .
triangule rc E æ uale erit,
majus minori, que. fieri non
petefir. noni itur AF ipfi un B C
et: parallela. imiliter demonltrabimus neque aliam quam-
piam parallelam elfe, præter AD. ergo AD ipfi BE arallela
erit. Æqualiaigitur triangula fuper bafibusæ in ibus, 8:
ad cardem partes confiituta, etiani in eifdem unt paralle-
lis. Œod demonltrare oportebat.

PROP. XLI. THEOR.
Si parallelogrammum, (r triangulum eandern tafim [radeau ,

in eijdernquefintparullelir; parallelograrnntunt ipliue tri-

anguli duplum erit. v
Parallelogrammum enim A BC D 8: triangulum BEC,

bafim habeant Gaude!!! BC,. 8: in cil!de fint parallelis ne
As. Dico parallelogrammum ABCD trianguli EBC duplum
elfe. Jungatur enim AC. tri; A n E
angulum igitur ABC triangule

137-hujnSÆBC elt æqualeà; namque fu- ,
’ pet eadem bali B c, 8: in eif- ’

dem BC Ai: parallelis confii-
tuuntur. fed ABCD parallelo-

grammum duplum cil: trian- w gb 34.hujus.gull ABCl, cum diameter A c B b i
ipfum bifariam fecet. quare 8: ipfius une trian li duplum
erit. Sil igitur parallelo rammum, 8: triang uni eandem
bafim habeant, 8: in ci dem fin: arallelis - duplum erit
parallelogrammum ipfius triangufi. 0419:1, demonltrare
oportebat.

PROP. XLII. ’PROBL.
Date triangula aquale parallelograrnmum eonjlituere in data

angulo reliiliueo. - .Sit datum triangulum ABC, datus autem reétilineus au!
Fulus D. Itaque oportet, date triangule A a c æquale paral-
elegrammum conflituere in angulo reailineo ipfi Dsæquali.

ecctur

*h..- 4.-.v -- gym-:- .. l 4... ..



                                                                     

LIBEit I. 33
Secetur Bc bifariam a in E, 8: junéla AE, ad reâtam lineam! mitrailla:
EC, at ue ad punétum in en
E, con ituaiur angulusl’CEF
æqualis ipfi D: 8: per A qui-
dem ipfi EC parallela ducatur
cAC; pet C veto ipfi en du-
catur parallela r CC. arallelo-
grammum igitur e FECG.
8: quoniam BE efl: æqualis Ec, B

A F

D

E C

6 a3. hujus.

le gamine.

erit 8: A 8E triangulumtl triangule ABC æ uale, fuper æqua-a 38. liujiu.
libus enim (un: bafibus BE ne, 8: in eif em ne Ac paral-
lelis. ergo triangulum AEC trianguli ABC cil: duplum. cil:
.autem, 8: parallelogrammum F E CC duplum r triangulicanmuju;
AEc, bafim enim eandem habet, 8: in eifdem cil: parallelis.
æ uale igitur el’t FECG parallelogrammum trian ulo ABC
ha etque CEP angulum æqualem angulo D date. ato igi-
tur triangule A Bc æquale parallele rammum FECG cen-
fiitutum cit, in angulo CEP, qui angu o D clic æqualis. Quod
quidem facere oportebat.

PROP. XL’iiI: THEOR.
. 011ml: parallelogrammi fpatii, eorum, que eirra diametrum

funt, parallelogrammorum complementa inter fe flint a-

qualia. .
Sir pdïallelogrammuin ABCD, cujus diameter BD, 8: circa

ipfam BD parallelogramrna quidem fin: En EG, quæ veto
complementa dicuntur A K i: c. Dico AK complementum
complemento KC æquale elle Qi-oniam enim parallelogram-
muni el’t ABCD, 8: ejus dia-
meter B D, æquale a cit A B D
triangulum triangule [BD C.
rurfus quoniam HK FD paral-
lelegrammum el’c, cujus dia-
meter DK, triangulum H D i:
triangule D Bi: æquale A erit.
eadem ratione, 8: trian lum

E l
B

Il

G

134-1"!le

C
KGB triangule KEB e æquale. cum igitur triangulum
quidem 8E1: æquale fit triangule BCi: trianguluin vero
nm: ipfi DFK; erit triangulum BEI: una cum triangule
HDK æquale triangule Boit una cum en: triangule. cit
autem 8: totum trian ulum ABD æqualeitoti BDC. reli-
quum igitur Ai: camp ementum relique complemento ne
cil æquale. Ergo ornois parallelogrammi fpatii,eorum

C
, qua:
Cll’Cî-
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Circa diametrum flint, parallelogrammorum complementa
inter le æqualia flint. Quod oportebat demonltrare.

PROP. XLIV. PRoBL.
Ail datant retiam lineam date triangule aquale parallelo-

grammum applieare in data angulo retiilineo.

Sit data quidem redira. linea A B, datum vero triangulum
c, 8: dams angulus redtilineus D. Oportet igitur ad datam
reé’tam lineam, A3 date triangule c æquale parallelogram-
mum applicare in an ile ipfi D æquali. Confiituatur trian-

": bujus-gulo c æqualetpara lelogrammum BEBC, in angulo EBC
i qui el’t æqualis D. 8: ponatur BE in direétum ipfi AB, pro-

ducaturque F6 ad H: 8: par A alterutri ipfarum ne E?
6 ;i.hujus.parallela5 ducatur AH, un jungatur. Qipniam igitur in

parallelas AH EF recta linea ne incidit, anguli AHF un
:19. hujus. duobus mais æquales e F. E

[une quare une un:
duobus reétis (un: mi-
nores. quæ veto à mino- D
ribus, quam flint duo re-

ai, in infinitum produ: C v Md hit u.cuntur, conveniuntd in- B
ter fe. ergo HB Bi: pro- A
duétæ convenient. pre- H A Lducantur, 8: convenient
inhic; perque K alterutri ipfarum EA PH parallela 6 ducatur
KL, 8: AH ce ad L, M punch producantur. parallelogram-
mum igitur cit HLKF, cujus diameter un, 8: circa Hi:
paralle ogramma quidem (un: Ac ME; ea vero quæ com le-

e43. bujm.menta dicuntur LB 8P: ergo LB ipfi Br cit tæquale. cd,
fl].llüj1lh& BF æquale cf: triangule C. quare, 8: LB triangule c æ-

quale erit. 8: quoniam G B E angulus æqualisf cit angulo
ABM, fed 8: æqualis angulo D, erit 8: angulus ABM angulo
D æqualis. Ad datam igitur reaam lineam AB, date trian-
gule C æquale parallelogrammum cenftitutum cit LB, in
angulo ABM, qui cit æqualis angulo D. (bled facere e-
portebat.

PROP. XLV. PROBL.
Reflilineo data equale parallelogrammum tonflituere in data

angulo reâilineo.

Si: datum reétilineum ABCD, datus veto angulus recti-
lineus I. Oportet redfilineo ABCD æquale parallelogram- ,

muni

a l»-..-

à-.. --.nN

w-
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Lian I. k 35’muni confiituere in angulo ipfi E æquali. Conjungantur
enim DE, 8: confiituatur triangule A DB æquale 5 parallele-tq-z- hujus.
grammum FH : in angulo i-i i: F, qui cit æqualis angulo E.
deinde ad reâam lineam C a applicctur trianguloDBC æ-
quale 5 parallelogrammum CM, in angulo GHIM qui angulo 5 44- 1min
E cit æqualls. 8: quoniam angulus B æqualis elt utri ue
ipforum HKF CHM, erit 8: HEP angulo GHM æqua is.
communis apponatur iti-iC, an li igitur une ici-le an-

lis KHG eau æquales funt. ed un? une funt æqua-
les a duobus reâis. ergo, r :9. liujue;
8c KHG GHM duobus 10 .reétis æquales erunr. ita- D
que ad aliquam retîtam
lineam CH, 8: ad datum c
in ea punCtum H duæ re- Eêtre lineæ KH HM non

. K u Mad eafdem partes fitæ A
an ulos deinceps uobus B
re is æquales efliciunt; ,in direétum igiturd cit i: H ipfi H M. 8: quoniam in parai-d 24.. najas.
lclas KM FG reéta linea HG incidit, alterni anguli une

. ne: æquales cfunt. communis apponatur HGL. anguli igi-
tur MHG HGL, angulis HGF HCL flint æ uales. a: an-
guli MHG HCL æquales «flint duobus re is. uare 8:
anguli ne F H G L duobus reétis æquales erunt; in ireétum
li itur cit ne ipfi C L. 8: queniam i: F ipfi ne 8: æqua-
lis il, 8: parallela, fed 8: ne ipfi M L; erit i: F tipfi M Le 3°. bains;
8: qualis, 6: parallela. ipfafquecenjun nt reâæ linÂæ
KM FL. ergo 8: KM EL æqualesf8: parai elæ font. pa kHz-bull"-
lelogrammum igitur cit KFLM. at cum triangulum ui-
dem A BD æquale fit parallelogrammo in: triangu uni
vero DBC parallelogrammo CM; erit totum ABCD rech-
lineum toti parallelogrammo K F L M æquale. Date igitur

. reétiliuce A Bc D æquale parallelogrammum confiritutum
cit 1:er in angulo en: ui ef’t æqualis angulo E date.
Quod facere oportebat. , q

Cor. Ex jam diétis manifefium cit quomodo ad datam
reâzam lineam, date reâilineo æquale parallelogrammum
applicari pofiit in date angulo reétilinee. ’

PROP. XLVI. PROBL.
Super data refla linea quadratum defiribere.

Si: data radia linea AB. Oportet lllpCr ipfa An quadratuni
C a. dCfCl’lfi
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a Il.hujus.dCrC1’Îbere. Ducatur 4 reâæ lineæ A a à punôto in en date
t 3- hmm-A ad mâtes angulos ne; la: ipfi A a æqualis à onatur A D:

erque punâum D ducatur: DE ipfi A8 para] ela, a: pet n
b 33-huiW-1pfi un parallela t ducatur RE. parallelogrammum igitur cft

ADEB. 8c An quidem en d æqualis DE
d;4..huju3.AD vero ipfi 4 sa. (cd HA jpfi au e

æqualis. quat rigitur 8A 1m DE sa in-
ter (e æquales unt,ideoque æquilaterum
eî’c ADEB parallelo rammum. Dico e-
tiam reâangulum e e. Œoniam enim in
parallelam A B DE méta linea incidit AD,

c :9. hujus. anguli 8A D A DE duobus reé’cis fun: t æ-

quales. métas autem CR un, ergo, 8c
un: reétus erit. parallelogrammorum
vero fpatiorum, quæ ex oppofito fun: la-

f34. bujul.te!’a, 8c anguli! inter (e æqualia fum. re-

C

A B

&us i itur cfc uterquc oppofitorum A Il; un angulorum:
8: 0b 1d refitangulum cit ADIB. Oftenfum autem en: æ-

uilaterum efl’e. Qu’adratum igitur fit necefle efl’, atque cit
uger méta linea A a defcriptum. Qgpd ipfum facere opor-

te ait.
Car. Hinc omne parallelogrammum habens unum angu-

lum reôtum eft reCtangulum.

PROP. XLVII. THE OR.
In "anguli: trianguliJ, quad à me" raflant angulum

fabundmte defcribitur quadxatam, «qui: :11 quadratù,
que à [amuras "(hlm angulum continentibu: defcrilmn-

tur.
Si: triangulum reCtangulum ne, rectum habens me an-

gulum. DICO quadratum defcriptum à mâta 3c æquale effe
quadratis, quæ ab ipfis BA AC de-
icribuntur. Defcribatur a enim à B c
quidem quadratum une, ab ipfis

. 4,5, manu Ac qqadrata o G a Hc, perque A
alterutn lpfarum BD ce parallela du-
catur AL; à: AD sa jungamur. Quo-
niam igitur uterque angulorum BAC

0 Der. 3°, 8A6 reâusl’ en, ad alxquam radium
lineam sa, 8c ad datum in ca pun-
üum A duæ max lineæ 4c AG non
ad eafdem partes fitæ, angulos ui
deinceps funt duo us mais arqua es

(i-

H

x
[tu

n 1.1i:
b u..hujus.efiiciunt5 in dircétum igitur rait ÇA ipfi ac. eadem ra-

donc,

a.
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LIBERI. 37donc, 8: A]; ipfi AH cit in direétum. la: quoniam angulus
DBC eft æqualis angulo FBA, reâus emm urerque (am-com-
mupis apponatur ABC, totos igxtur DBA angulus ton rac
cit d æqualis. quèd oum duæ AB BD duabus F B ne æqua-dAxioma.
les d fint, airera alteri 8c angulus DBA æqualis angulo FBC ;
erit 8c bafis AD ba 1 FC æqualis e, A BD triangulumo 4. huila.
triangulo rac æqualc. efiqueftriangulg quidem un du-
plum BL parallelogrammum, bafim enim eandem habent
B D, 8c in eifdem au AL (ont parallelis :l trian ulif verofçx. lmjus.
F 8C duplum ef’c on quadratum, rurfus emm’ba 1m habent -.
eandem En 8c in eifdem (unt parallelis F8 cc. quæ autem
æqualium Juplicia inter fe æqualia ,g funt. ergo æquale du Axiome,
parallelogrammum Br. ipfi ce quadrato. Similiterjunâis AE
8K, ofiendetur etiam CL parallelogrammum æquale qua-
drato HG. tatami itur anse qua ratum duobus quadra-
tis on Hc eft æqua e. 8: defcribuur quidem une quadra-
tum à méta linea ne, uadrata vcro G a HC ab ipfis BA AC.
quadratum igitur 32,3 latere ac defcriptum æquale efl:
guadratis, quæ defcribuntur à lateribus En AC. Ergo in re-
tangulis triangulis quadratum, qued defcribitur a lafere

reâum angulum fubtendente, æquale cit qdadratis, quæ à
lateribus reâum angulum continentibus defcribuntur.
1&1de oportebat demonfirare.’

PROP. XLVIII. THEOR.
Si quadratum, quad defcribitur ab une laurant trianguli,

qui: fit quadrnis, qua à reliqui: trianguli latcribm
defcribuntur; qngulu: reliqui: duobus trianguli lutcrîbns
contentas "au: erit.
Si manguli ABC, qued ab uno latere ne defcribitur qua-

dratum æquale fit quadratis, quæ à reliquis trianguli laten-
bus 8A AC difcribuntur, Dico angulum une reâum elfe.
Ducatur enim à pun&o A ipfi AC ad reéïos angulos AD 5
ponaturque A!) ipfi BA æ-

qpahsq DC jungatur. Qgg- Dmam lgitur DA cit œquahs r
A8 eut 8: quadratum qued A
de cribitur ex D A æquale
quadrato ex An. commune
apponatur quadratum,quod ex c
ac. ergo quadrata, qua: ex DA 3
AC æqualia funt uadratis quæ ex 3A AC defcribuntur.
fed quadratis qui cm, quæ ex na AC æquale a cf: qu0d447.hujua.
ex DG quadratum; reâus enim angulus en BAC: qua- b

I C 3 dratis

.4 -. "M: fin," -’* NA fluât-a V 1 I , .. H rani
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dratis veto, quæ ex 8A AC æquale ponitur quadratum,"
qued ex 5c: quadratum igitur, quod ex DC æquale cit ci,
quod ex ne qqadrato. ergo &llatus Dc latex: en cit æ-
âuale. 8c quonxam DA cit æ nains AB, communis autem AC,

uæ m AC æquales funt dua us sa AC; 8: bafis ne cf: æ-
t l. bujus,qualis bafi c3: angulus l’igitur DAC angulo BAC en: æqualis.

reâus autem ef’c DAC. ergo 8c BAC reüus erit. Si igitur
quadratum qued. defcxibitur ab uno laterum trianguli, ae-
quale fit quadratis quæ à reliquis trianguli lateribus defcn-
buntur, angulus reliquis duobus trianguli lateribus conten-
tus reâus erit. Qu-Qd oportebat demonfcrare.

EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBEK, SEc’UNzrvs;

DEFINITIONES.
I.

MNE parallelogrammum reüanguium contineri di-
citur fub duabus reétis lineis, quæ- reétum angu-

À lum comprehendunt.

’ Il. rOmnis paralleloËrammi fpatii unumquodvis eorum quæ m
circa diametrum ip ms font paralÏelogrammorum,cum duo-
bus complementis, gnomon vocetur.

PROPOSITIO I. THEOREMA.
Si fin: du "tu linea, airera autem ipfarum [du fuerir

in quotcunque paner; "angulum [a]; dauba nm: li-
. mi: contentant squale a]! ci: raflangulù, que fub "(la

linea infeâa, (7 finguli: partibus continentur.

i. I Sint duæ reâæ linea: A, ne; 8c [cela fit ac utcunque in
le punais D, a. Dico reâangulum p.5 Cmais lineis A, ne contentum  

œquale cire reâangulo. quod
, continetur fub A 8c en, 8c
ut . reétangulo uod fub A 8c D E,
1 8c ei quad ub A 8: EC con-

tinetur. Ducatur enim à pun- ----ôte .3 ipfi nc-ad reâoslan- F A . l "4mm.
gulos ne: arque ipfi A ponaturlvæqualis ne: 8C par 05 ;.primi.

C 4, quidem

au . "æ r .thL-mctu,.u--- .. A .. . . b4 , a . . "A . , . - "-0



                                                                     

4o Eucunrs ELEMENTORUM
e 3nprimî- uidem ipfi ac parallela cducatur 6H: per D, E c vero

flucantur D1: Et. ou parallelæ ripfi ne. reâanguîum igi-
tur au CG: æquale reôtangu- B D 5 c
lis 8K DL sa: atque e11: au
quidem qued fui: A 8:, ne
contmetur; etemm contine-

turfubca sc;8:acipfiA i Jeft æqualis- re&angulum au- K .L H
tem a: cf; quod continetur
fub ipfis A 8: BD; continetur F A
enim fub on BD, quarum en efl: æqualis A; 8: reaangu-
lum D L cit qued continetur fub A 8: D E, quoniam D K,

43, Pfimî,hoc cit d ne ipfi A cit æqualis, 8: fimiliter reâangulum EH
cf: quod fub A 8: EC contmetur. er o rcétangulum conten-
tum fub A 8: ac cit æquale reétangu oicontento (lib A 8: BD,
8: contente fub A 8: DE, 8: adhuc contente fub A 8: 8C.
Si igitur fin: duæ reétæ lineæ, altera autem ipfarum feéta
fuerit in quotcunquc partes; reâangulum fub (imbus reâis
lineis contentum cit æquale eis,quæ fub recta linea mieéta,
8: fingulis partibus, continentur. Quod oportebat demon-
firare.

PROP. Il. THEOR.’
Si «au linea [du fuerit uranique; reflunguld que fub

tout, (’9’ fingulir panifia: cantinemur, aqualia fun: ci
quad à tard fit quadrata.

Reaa enim linea AB (bâta fit utcunque in punéto c,
Dico rectangulum qu: d fub A8 ne continetur ana cum
contente fub. An Ac æquale cire quadrato, quoÂ fit ex A13.

a .6.primi.Defcribatur denim ex AB qua- A c B
t . dratum ADEB, 8: per c du- ài sI-Pflmhcatur 5 alterutri ipfarum A D

BE parallela cr. æquale igitur
cit Ac reâangulis A? ce. at-
que efi: A E quidem quadra-
tum, quod ex An; A? veto
reétangulum contentum fub 8A D F E
Ac; etenim fub DA Ac continetur, quarum AD ipfi An
cit æqualis; 8c reûangulum CE conti’netur fub An BC, cum
un fit æqualis AB- ergo reétangulum fub AB 8: Ac unà
cum reâangulo fub A8 8: a C æqualc effquadrato ex A8.
Si igitur recta linea utcunque feâa fuerit, rectangula, quæ
fub tota 8: fingulis partibus continentur, æqualia font ci,
quod à rota fit quadrato. Quod demonflrare oportebaô.
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L132]: Il. 41
PROP. llI. THEOR.

Si rafla linea titanique [du futrit; reflangulum fub tata,
(7’ ana du: parte contentum mitral: a]! à raflangulo,
quad [ab partibus tontinctur, (a et quad a pradraa parte

fit quadrato. ’ ’
Reâa enim linea A8 feéta fit utcun oc in punéto c. Di-

, c0 fub An 8: ne reâangulum æquale et e reétangulo fub Ac . .
BC unà cum quadrato, quod fit ex ac. Defcnbatur lemmfi 454mm-
ex ne quadratum CDEB; producaturque En m F : 8: pet
A alterutri ipfarum CD un pa- A c
rallela b ducatur As. æquale
mique erit re6tan ulum A a
i fis AD ce: 8: e A: qui-
em reétangulum contentum ,

R .l b 3:.pnmî.

rab An ne; etenim fub An
a E continetur, uarum un et!

æqualis ne: re angulum ve- Er0 AD cit quod continetur fub Ac ce, cum Dc ipfi en fit
æqualis: 8: Da ei’t quadratum, quod fit ex 8C. ergo rectan-
gulum fub A! ac en: æquale reétangulo fub Ac en uni
cum uadrato qued ex n c. Si igitur recta linea utcunque
(cita uerit; reüangulum fub rota 8: una ejus parte con-
tentum æquale cit reâangulo,qqu fub partibus continetur,
8: ci quod à. prædiûa parte fit quadrato.

PROP. 1V. THEOR.
Si rafla linea fiâa fuerit titanique; quadratum quad fit à

tata aquale erit, à quadrati: qua a partibus fiant, (3’
ci quad bi: fub partibus tontinetur "angulo.

Reéta enim linea A8 feéta fit utcunque in en. Dico qua-
dratum uod fit ex AB æquale efl’e, 8: quadrans ex Ac en

8: ei te angulo qued bis fub Ac A c B l .c B coutinetur. Dcfcribatur I ’45-P’l’m-
enim ex An quadratum ADEB, H a
Jungnturque BD, 8: pet c qui- Kdem alterutri ipfarum AD DE
parallela b ducatur c a F , pet G i a 4.1.primi.veto alterutri i fatum A a DE
ducatur 6 parulie a H 1:. 8: quo- D r E
niamlcr ef’t parallela ipfi An, 8: in ipfas incidit BD: erit . .
exrerior angulus nec mteriori 8: oppofito Ann æqualis cf ’9iP"""-

angulus
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d te Primiangulus autem ADB cit æqualis d angulo ABD, quod 8:

latus BA æquale et: lateri AD. quare con angulus angulo
a 6. primi. (me cit æqualis: ac propterea latus ne lateri ce. æquale r.
f 34.ptimî.de 8: lams ce æqualcfeft lateri 6K 8: ce ipfi BIC. ergo 8:

.01: eft æquale n 8: ce" A c næquilaterum cil. Üico infuper
etiam reétangulum effe. (figo- H c
niam enim c G cit parallela ipfi K8K 8: in ipfas incidit en; an- -
guli K B c c c a duobus métis
iunt æquales r. reâus autem
cit rac angulus. ergo 8: re- D r ECtus ces, 8: anguli oppofiti CGK GKB reâi erunt. mâtan-
gulum igitur en: c c K 8. (cd oftenfum fuit 8: æquiiaterum
elfe, quadratum igitur cit coxa, quod quidem fit ex ne.
eadem ratione 8: H? cit quadratum quod fit ex ne, hoc
cit ex Ac. ergo HF CK ex ipfis Ac en uadrata funt. 8:
quoniam reâanguium Ac efl: æqualesre angulo ont; at-
que cit Ac quad fub AC ce continetur, cf]: enim cc 1pfi en
æqualis: erit 8: ce æquale en uod continetur (Lib Ac ca,
quare reétangula A a on æqua in fun: et uod bis fub Ac
on continetur. (mit autem 8c HF cr: un rata ex Ac en.
quatuor igitur H1? CK Ac ce, 8: qua ratis ex Ac ca, 8:
ci qued bis fub Ac ce continetur reétangulo, funt æqualia;
(cd in? cr: Ac en componunt totum ADEB quadratum

uod fit ex AB. quadratum igitur ex An æquale efl: 8: qua-
: ratis ex A c en, 8: ei quod bis fub Ac ca continetur re-

&angulo. (Mare fi reéta linea utcunque fe&a fuerit r qua-
dratum quod n: à rota æquale erit 8: cinadmtis quæ a par-
tibus fiant, 8: ci reâangulo qued bis fub partibus contine-
tur- Atque illud cit quad demonfirare oportebat.

Cor. Ex hoc perfpicue confier, in quadratis fpatiis paral-
lelogramma qua: (un: circa diametrum, quadrata eîïe.

in .ptimi.

S

PROP. V. THEOR.
" Si "fia linea [dia fuerit in parte: caquaient, à in parte:

inaqualer ; refiangulurn [ab inaqualibu: mira partibus
ramentam ana cum quadrato linea que inter femme:
interjicitur, aquale ejl ei quad à dimidia fit quadrant.

Reâa enim linea quævis An feCta fit in artcs æquales
ad punôtum c, 8: in partes inæquales ad D. 1C0 reé’rangu-
lum contentum fub AD BD, nua cum quadrato qued fit ex

CD

1...»



                                                                     

LIBER. Il. i 43on æquale efi’e ei quod ex ca fit quadrato. Defctibatur aenim 4 Aôrrimi.
ex Bc quadratum cens: ducaturque la: 8: pet D qui-
dem alterutri ipfatum c E Br: parallela à ducatur DBC; pet a aupfimi.
H veto ducatur KLO parallela ialtetutri ipfarum on et:
8: rurfus pet A ducatur aitetutri ct. B0 parallela à AK. 8:
quoniam ou complementum æquale t cit compiemento un, a 4,3,Primi.
commune apponatur Do, totum igitur c0 toti DF cit æ- -
quale. fed ce en: æquale JAL, (v I, 4 354mm-
quoniam 8: AC i fi en. ergo A l .4 R8: AL æquale e Dt. com- MK8 in. omune apponatut c H. totum K 1- lb”
igitur AH ipfis FD DL æquale Xerit. (cd AH quidem cit qued
fub AD DB continetur, etenim E G FDu ipfi D3 cit æqualisa, tu) a Cor.4..DL veto en: gnomon MNX. igitur M N! æquaiis en: eih"1"”
quod fub AD DB continetur, commune apponatur L6, ae-
quaie efciiicet uadrato qued ex on ergo M tu nomon,
8: LG æqualia ont reâan ulo, quod’continetut (u AD DB,
a: ci, qued fit ex en qua rate. fed MNX gnomon, 8: LG
fun: totum quadratum CEFB, qued quidem fit ex ce. ergo
reétangulum fub AD DB, una c’um quadrato quod ex c D,
æ uale efl: ci quod ex ca fit quadrato. Si igitur méta linea
fcËta fuerit in partes æïiuales, 8: in partes iuæquales, te-
fiangulum fub inæquali s totius partibus contentum unà
cum quadrato iineæ quæ inter feôtiones inter icitur, æ-
quale cf: ei quod à dimidia fit quadrato. QI-od emoni’crao
te oportebat.

PROP. VI. THEOR.
Si "tu linea bifariam fetetur, atque ipfi in direfium ad-

jitiatur quartant relia linea; retiangulum fub tata tu»:
adjetia, (r adjeâa contentant, ana cum quadrato dimi-
dia, aquale e11 quadrant quad ab ea, qua ex dimidia, 6’
adjefla confiai, tanquam ab ana linea, defiribitur.

Reeta enim linea quævis AB feeetur bifatiam’ in punêto c,
8: adj1c1atur ipfi in diteâum BD. Dico reétangulum fub AD
D B unà cum quadrato ex B c æquale- cire ei uodfit ex c D . ,

uadtato. Defcribatut a enim ex CD qua arum ce Fû,’ 46-r"""-
l Jungatut D B ; pet B alterutri ipfarum c B D F pa- , .
rallela fi ducatur B HG g 8: au H ducatur x L M parallela 6 b 3i-P"mh
alterutti ipfarum AD EF; adhuc pet A altetutti cr. DM

. Pa-
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e saponifia æquale t. (cd CH æquale A----c---B D
napalm-Jeûne. erg08: ALipilHF *

t 9&4.

HÊW- cribatut a enim ex AI quadra- Mi

EUCLIDIS ELEMENTORUM
parallela 6 AK. Itaque quoniam Ac cit æqualis en, erit 8:
teâangulum A t. teaangulo

æquale erit. commune appo-
natur c M. totum igitur A M K L
gnomoni nxo cit æquaie. ar- 0que ei’r AM, quod fub AD D5

continetur, etenim DM cit cæ- E G 1.-
qualis D B. ergo 8: nomon
N x0 æqualis cil: te angulo
Tub AD Da. rurfus commune apponatur LG, æquale cfcilicet
quadrato quod ex ca. teétangulum igitur fub AD DB unà
cum uadtato quod ex Bc æquale et: gnomoni NXO 8: ipfi
LG. cd gnomon mm, 8: La componunt c a F D quadra-
tum, quod quidem fit ex on. et o tefkangulum tub AD
DB una cum uadrato ex Bc æqu e cit ci, quod fit ex CD
quadrato. Si igitur re&a linea recetur bifariam, adjiciatur-
que ipfi in dircclum quaadam rerïta linea; teâangulum fub
rom cum adjeëta, a: adjeôta contentum, una cum quadrato
dimidiæ, æquale efl: quadrato qued-ab ca, un: ex dimidia
8: adjeâa comtat, tanquam ab una linea, de cribitur. Qod
oportebat demonf’ttatc.

PROP. VIL THEOR.
Sirefia linea utcunque [clin ficerit; que a tata, (fr una

parte fiant attaque quadrata aqualia faut, à refîm-
gulo, quodlbit fub tata, ac difia parte continetur, à ci
quad a reliqua parte fit quadrata.
Reôta enim linea quædam A B fait». fit utcunque in pun-

âo c. Dico quadrata ex AB Bc A c n
æqualia elfe, 8: teôtangulo qued ’ .. .
bis fub AB Bc continetur, 8: ci H .-’ G UF
uod fit ex Ac quadrato. De- K ’

si

tum A DE B, 8: figura confirm-
tur à Itaque quoniam Ac refit-

5 43.PïÎmÏ-angulum æqiiale 5 efl; reôtanguio F .5

’ Figure dicitur conflrui, au» in paralldogramo M: lime [attribut
parallela [crama diamante» in une panait, cfii’ciunr du pmllcbgrmc
d’un Jim, à du complcmma. shit-’30 dupla figura dicitur confinai,
un Me "a: Inn-5h: parallclz, efiiciunt quatuor parallelogramm
titra diamanta, ù- qultuor complimenta.

G E.

’(r- A



                                                                     

LIBBR Il. a;ce, commune apponatur ce; quare totum A]? tari ce efi:
æquale. reétangula igitur AF cr: dupla (un: teâanguh Av.
(cd AF ce (un: KLM gnomon, 8: quadratum cr; ergo
KLM gnomon, 8: quadratum cr dupla etunt teétanguli
AF. cit autem id, quad bis (ub AB B c continetur, duplum
ipfius AF; crenim Br et]: ræ ualis Bc. gnomon igitur: ont;
x L M, 8: quadratum c F æqua ia (un: ei quad bis (ub ABIIIJW
Bc continetur. commune apponatut H F, quad cit ex Ac
quadra um. eîgo gnomon KLM, 8:.quadtata ce HF æqua.
ha (un: ci quo bis (ub AB Bc contmetur, 8: quadrato ex
A c. (cd gnomon KLM, 8: quadrata et HF componunt
ADBB, 8: CF, quæ (un: ex AB Bc uadrata. quadrata igitur
ex AB BC æqualia (un: rectangu o, quad bis fub A8 Br:
continctur unâ cum c0 quad fit cit Ac quadrato. Etgo fi
teâa linea utcunque (eüa fuerit; quæ a tata, 8: una patte
fiunt utraque quadrata, æqualia (unt teétangulo quad bis
fub tata, ac dicta parte continetur, 8: ei quad a reiiqua
parte fit quadrato. (hi-m ofiendere oportebat.

PROP. VIII. THEOR.
Si relia linea utcunque fifia fuerit; quad quater firb tata,

(2’ ana parte cantinetur reflangulum and cum quadrate
relique partit, aquale ejt quadrata quad ex tata, (r difia
parte tanquam ex una linea, defcribitur.

Reéta enim linea AB feâa fit utcunque in c. Dico métan-
gulum quater (ub AB ne contentum nua cum quadrato
quod ex Ac æquale efl’c quadrato, quad ex An Bc tan-
quam ex uua linea de(cribitur. Producatut enim méta li-
nea ABin D58:ipfiCB o- A Ç, 12-0
natur æqualis B D, de(cri a- . tturque ex AD quadratum AE M la K n
En, 8: dupla figura confirua- sa 1, 5
tut. quoniam igitur CB cit X. i ,.-o b .I æqualis BD, arque cit CB Ismimî
ipfi G i: æqualisb; BD veto
ipfi KM: erit 8: cr: æquaiis
1m. eadem ratione, 8: PR ipfi
no cit æqualis. 8: quoniam E H 1.. I
ce efl: æqualis BD 8: GK ipfi KN; erit teaangulum rqui-
dem cr: reâanguio EN; reétangulum veto on ipfi RN æ-
quale c. (cd ct: ei’t dæquale au, complementa enim (tint: 36.primî;
paralielogrammi c0, ergo 8: BN æquale cf: c n, 8: quzttuor’ 43-P’Îmî-

r6 an-
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4 43-Primî- n F æquale erit. (cd - MP d en:

a Cor. 4..
hujus.

proptcrea ipfius Ac quadru-

EUCLIDIS ELBMBNToxUM
rediangula BN KC on RN inter (e æqualia; ideoque qua-
drupla (ont retîtanguli cx. rurfus quoniam cB cit æqualis
BD, 8: BD quidem ipfi un, hoc en ipfi CG saquais; en
veto Îpfi GK hoc elt 6P: erit a: CC, æqualis si», efl- au-
rem 8: en ip l B0 a: ualis. teâangulum igitur de rcaangu-
la MF, 8: reétangu nm PL ipfi A C B Dh - -7 fi
æquale PL, com lementa e- M a. x n
nim funtMt. and clo emmi; l s; 1
quate 8: Ac ipfi tu? e æqua- x . P R.) O
le. quatuor igitur Ac MP PL’ r. ,,,,,
RE inter (e æqualia (tint, ac T
pla. ofienfum autem cil, 8: , -..
quatuor CK BN on tu: qua- F. H L Frupla elfe cx. quare 0&0 contineutia gnomonem sur
iplius A K quadrupla (ont, 8: quantam At: elbquod (ub An
Be continctut; etenim Bi: cit æ ualis 3c, erit contentum
quater (ub AB Bc ipfius Ai: qua ruplum. at demonltratus
cit gnomon STY quadruplas ipfius AK. quad igitur quater
(ub AB ne continetur æquale cit gnomom STY. commune
apponatur xH, quod quidem quadrato ex Ac el’t t æquale.
ergo quad guetter (ab AB Bc continetur una cum quadrato
ex Ac æqu c cit ipfi sur gnomoni, 8: quadrato XH. (cd
sur gnomon, 8: xn totum fuut AEFD quadratum, quod
defcribitur ex AD: rcâangulum igitur quater fub AB Bc
contentum nua cum quadrato ex Ac æquale cit ci, quad ex
AD, hoc cit ex AB Bc tanquam ex une linea defcribitur
quadrato. Ergo fi tcCta linea utcunque (mita fuerit; quo
quater fub toto, 8: una patte continetur rcétangulum, unà
cum quadrato reliquæ partis, æqualc cil: uadrato, quad ex
tata 8: diéta parte, tanquam ex una linea efcribitur. Œod
citendcndum fuerat.

PROP. 1X. THEOR.
Si relia linea in partes equales, Ü in partes inaquales fe-

fîa fuerit; quadrata que ab inaqualibus tatius partibus
defcribuntur, dupla funt (a quadrati dimidia, à qua-
drati linea ajut que inter femmes interjicitur.

Reéta enim linea quævis AB (côte. fit in artes æquales
ad c, 8: in partes inæquales ad D. Dico ua tata ex AD DE,

ni.prîmî-quadratorum ex Ac ou dupla elle. catur 4 enim à
punéto c ipfi AB ad rectos angulos c3, 8: utrivis ipfarum

t A A c

--vm*-’

A .fi-œ---

in. -J ’--"-*-’"--



                                                                     

L132]: Il. 47A c on æqualis ponatur, jungmturque a A E n. ac .per D .
quidem ipfi ce parallela b ducatur» F 5 pet x vero lpfi au 3I.pnmi
parallela 6 sa; 8c ne ducatlv. IItaque quomam AC cit ç- . j
qualis C E g erit c 8c an ulus SAC aqgu10 A ne æquahstt r- Pruni-
ëc cum reétus fit angu us ad C, rellqgl A a c EAC un:
reôto æquales d erunt. &vfunr æquales Inter fefe. utervisd 3.Cpr.;:.

igitur ipforum A n c a A c reûi 1mm
cit dimidium. eadem ratione, E
se redû dimidium cf: utervis
ipforum ces 213c. ergo totus G
angulus un; reétus efi. 8c
quoniam angu!us GEF dimidi-
um ef’c reâti, retins autem BOF, A c D B
æqualis enim c eI’c interiori a:
oppofito ses, erit, 8c reliquus ne reôti dimidium: æ-
qualis igitur ePc en? angulus ipfi me. quare 8c latus sa
hœflCFefifmwflarwmsmmMMnmgMMadnümLfôme
dium cit reéti, reâus autem FDB, qued fit æqualis inte-
riori 8c oppofito E C a; reliquus B FD reéti erit dimidium.
angulus igitur ad a æqualis ef’c angulo un; ideoque latus
DF lateri DE æquale. &îuoniam AC cit æqualis CE, erit
8c ex AC quadratum æqua e quadrno ex CE. quadrata igi-
tur ex AC CE dupla funt quadrati ex Ac; uadratis autem
ex AC CE æquales efl: quadrarum ex EA, 1 uidem mans; 4.7.me
eft angulus ACE. ergo quadratum ex EA qua rati ex AC en:
duplum. rurfus quoniam ne æqualis cil ce, 8c quadratum
ex E a quadrato ex GF efl æquale. quadrata igitur ex z a
a: a]: dupla funt quadrati ex ce. a: quadratis ex ne ce
æqualeg cf: quod ex a? quadramm. ergo quadratum ex ne .  
quadrati ex CF duplum crit- æquahs hautem ePc GF ipfi cm” 344m".
quadratum igitur ex EF duplum eI’t quadrati en. fed 8c
guadratum ex AE quadrau ex AC eft duplum. ergo qua.-

rata. ex ne a? dupla (un: quadratorum ex AC en. qua-
dratis vero ex AE EF æquales cit ex M: uadratum; quo-
miam angulus un? reétus cit. quadratum 1gitur ex AF qua-
dratorum ex AC c1) eft duplum. fed quadrato ex AFæ ua.
lia funt ex A!) DF quadrata. refilas enim efl: angulus qu: ad
D. ergo ex A D DF quadrata dupla (un: quadratorum ex A c
c0.eûammnnrimïonæmmm.qmdmmigmrexnn
D B quadratorum ex A c c D dupla erunt. Q13er fi mita
linea in partes æquales, 8c in partes inæquales, l’eCta fuerit;
auæ ab inæqualibus totius Ëartibus defcribuntur quadrata,

upla funt 8c quadrati dimi iæ, 8C quadrnti lineas cjus quæ
inter feâiones interjicitur. Œod oflrendcre oportebat.

PROP.

c l9.primi.
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PROP. X. THEOR.

Si rem lima fermer bifariam (2’ ipji in dinar"): mais
"(la linea «(flic-Mm; que a rota (un: adjefl’t, 4d-
jefla fiant «traque quadmu, dupla [un à quadrati di-
midia, à quadrtti quad 46 en, qua ex dimidia, (9’ 4d-
jeqa ronfla, rauqua»! 4b un: linea, defcrîbitur.

Reéta enim linea A! fecetur bifariam in c, 8c ipfi in dire-
étum adjiciarur quævis retira linea BD. Dico quadrata ex
AD on quadrarorum ex AC c0 du la efl’e. Ducatur enim à

a n.primî. punéto c, ipfi A8 ad refiles I angu os CE, 8c utrivis ipfarum
I . AC c5 æqualis ponatur- ducaturque un En, 8c et x qui-

5 stemm-dem ipfi AD Farallela 5 ucatur sur; pet D veto ucatur DF
. . parallela bip 1 CE. 8c quoniam in parallelas 3c FD méta

* 19.?"mh quædam linea EF incidit, anguli en un æquales efunr
duobus métis. anguli igitur E Fun un duobus mais [une
minores. qua: autem à m199-
ribus quam funr duo reCtr m
infinitum producuntur, con- C n

Judo. n.veniunt inter fe d. ergo En A
F D produâæ ad partes un
convenient. prodncantur, 8c Gconveniant in punéto C, a: A6 ducatur. itaquc quoniam
AC cit æqualis CE, 8c angulus ABC angulo EAC æ ualis

a 5. yrimi.: erit: arque cit reékus ui ad c. uterque igitur ip 0mm
CA E AEC ef’c reéti dimi ium. eadem ratione, 8c reôci di-
midium en: urerque ces EBC. ergo un en: re6tus. 8c

fu.primi.quoniam EBC cf: dimidium reCti, erit,8c reâif dimidium
DBC; cum fit ad verticem. (cd ô: BDG reâus efi; etenim
etÏ ne ualis ipfi D c E alterne. reliquus igitur D G n dimi-
dium e mon, 8c ob id ipfi DBG æqualis. ergo 8c latus B D

s 6- Primiæguale x lateri DG. rurfus quoniam EGF ePc dimidium re-
éh, métas autem qui ad F, en: enim angulo oppofito qui
ad c æqualis; erit, 8: reliquus F86 reéti dimrdium 8:
æqualis npfi EGF. quare 8c latus CF lateri EF cit æqu ex.
a: cum EC fit æqualis ÇA; 8c quadratum ex ne æquale cit
ei quad ex C A fit quadrato. ergo quadrata ex se c A dupla.

547.pximî.funt quadrati ex CA. quadratis autem ex rac c A æquele b efl:
quadratum ex au. quadratum igitur ex FA quadran ex A c
en duplum. mrfus quoniam GF cit æqualis ne, æquale efl,
8c ex CF quadratum quadrato ex FE. quadrata igitur ex GF
Fa quadrati ex CF funt dupla. a: guadratis ex CF F! æqualË

e

D

ï

1

ï l



                                                                     

.Lrnnx Il. 4.9cit la quod ex ne quadrarum. ergo quadratum ex EG du-
plum eI’c quadrati ex a F. æqualrs autem cit n F ipfi C D.
quadrarum igitur ex ne quadrari ex en duplum erit. fed
ofienfum cit quadralum ex EA duplum quadrari ex Ac.
ergo ex AI: ne quadrata, quadrarorum ex Ac en funr du-
pla. quadrnris veto ex An sa æquaie efi b quod ex A0 qua-b ".me
drarum. quadrarum igitur ex AC duplum efl quxdratorum
ex Ac c1). a: quadraro ex AC æqualid bfunt ex AD ne
quaorara. ergo quadrata ex AD DC mm: dupla. quadrarorum
ex Ac cr). led DG cf: æqualis DE. quadrant igitur ex A!)
DE quadrarorum ex Ac en funt dupla. Ergo fi reéta li-
nea bifariam fecetur, ôr ipfi in direâum uædam recta linea
adjiciatur; qua: à tora cum adjeâ’a, a: l jean fiunr urrnque
quadrant, dupla funt a: quadrati dimidiæ, ô: quadrati quod
ab en quæ ex dimidia 8: adjeâa confia: rauquera ab nua
linea defcribitur. Q19d.of’cendere oportebat.

PROP.-XI. PROBL.
Datant "flan lineam 12mn, in: a: quad fui m4, à d-

ura pan: cantinetur "(languirait agnate fit ci, quad à
relique part: fit, quadrato.

Sir data reâa linea An. Oporret ipfam An ira (acare, ut
.quod fub rora,& airera parte conunerur reânngulum æquale .
fit ei, quod à relique. parte fit, quadrato. Defcribarurtenima «Mi-tî-
ex An quadratum AIÇD, feeerurque Ac bifariam in l 6C
sa ducatur: deinde roduâa CA in F, F ’
ponarur ipfi BE æqu is IF: defcribatur-
que ex AF quadraturh FCHA, 8c on ad
x producatur. Dico An («item efl’e in H,

ira ut fub An au redangulum æquale k H B
fit quadraro ex AH. (Lupniam enim méta

linea A C bifariam feearur in E, adjici- g
turque ipfi in direétum AF, reâtangulum E
fub CF FA, une. cum quadrato ex AB, æ-
quale l erit quadrato ex E F. (cd E F cit t 5 5- MM
æqualis En. reétangulum igitur Tub CF
FA, una cum quadrato ex A: æquale cit C K D
ei, quad fit ex en, quadrato. quadrato autem ex la æqua-
lia. (ont t quadra: ex 8A As: etenim angulus ad A reüus cit. e 0.1)th
ergo reaangulum fub CF FA, une cum quadrato ex A: æ-
quale efl: quadratis ex A! A8; commune autieratur quod ex
A! fit qua rarum; reliquum i itur rcâan ulum fub CF FA
æquaie cit quadruro ex A5. e t nurem re angulum F: fuh

et FA

-- ............--..



                                                                     

.59 ŒUCLrDrs ELEMENTORUM
CF FA; fi uidem A! efi: æqualis Fa; quadrarum au-
tem ex An e ipfum AD. reâangulum igitur Fx æquale cit
.quadraro AD. commune auferatur A x. ergo reliquum FH
reliquo a D cit æquale. arque eft H D reâangulum fub An
a H cum An fit æqualis a D, 8: PH e11 quadrarum ex AH.
re angulum igitur fub A! au quadrato ex AH æ uale erit.
Quare data reüa linea A! feéta efl: in H, ira ut ub An n H
-re&an ulum quadrato ex AH fit æquale. QrLod facere,
oporte ar.

PROP. XI]. T’HEOR.
ÏIn obtufanguli: triargulis, quad à mm obtufum angulum

[amendant fit quadratum, majus (Il quam quadrant,
v quafiunt à 14mm: obtufum angulum continentibur, refi-

angula intenta bi: fub une laurant, que fun! rima 06-
mjam angulum, in quad fiilint promâum perpendicu-
larit «dit, à linea ajumpta (maria: à perpmditulari
ad angulum obtufum.

A

Sic obtufangulum triangulum. ABC, obrufum angulum
, n.primî. habens nAc: 8c ducatur la punao a ad CA protraétum

perpendicularis un. Dico quadratum ex ne majus eife,quam
quadrata. ex 8A Ac, re&an o quad bis fub cA An con-
trnetur. Qrpniam enim re a linea CD (héla cit utcunque

,,.in punâo A, erit quadratum ex
6 4.. bujus.CD æquale i, 8c quadratis ex CA

AD, se ei, qued bis fub CA AD
continerur, reâangulo. corn-
mune apponatur ex D a quadra-
rum. quadrata igitur ex en DE
æqualia (un: 8c uadratis ex CL g
AD Da,& re an lo qued D cbis fub CA AD contrnerur. fed quadratis ex cn Da æquale
efi: :quadrarum exlcn, reétus enim dt angulus ad D, cum

ï fit BD perpendicularis. quadratis veto ex AD D3 arqua-
: 4.7.yrimi. le en: e quadratum ex A B. Quadratum i ’rur ex ce æquale

en, 8c quadraris ex CA An, 8e reaangulo is fub cA AD con-
..rento. ergo quadratum ex ce majus efi: quam quadrata ex
CA An, reâangulo, quod bis fub CA AD contractur. In
obtufangulis i itur triangulis, quadratum, quod fit à latere

,obrufum angu um fubtendente, majus cit quam quadrata,
, quæ fiant à lateribus obtufum angulum conunenribus,re&-
angulo contento bis Tub une laterum, qui: film Clrca oligu-

. ’ um
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[nm an ulum, in quad protraétum perpendicularis cadit, 8c
linea a ugtÆta exrerius à perpendiculari adianguium obtu-
fum. Q1 demonitrare oportebat.

PROP. XIII. THEOR.
In acutanguli: nîengulis, quad à latere «arum angulum

fabrendente fit quadratum, minus ([1 quam quadrant que
fiant à [aurifias autant angulum continentibm, remn-
gulo contenta bi: fiel: une 14mm, que fait: cira-4m-
tum angulum, in quad perpendiculari: mût, (7 linea à

perpendiculari intuslafumpta ad angulum autant.

Sit acutangulum triangulum A! c, acutum habens angu-
lum ad a: ducatur à un&o A: ad ac perpendicularis AD.
Dico quadraturn quo fit ex Ac minus cire quam quadrata
quæ ex ca 13A fiunt, reétan la quod bis fub ce BD contine-
tur. maniant enrm méta inca en feâa el’t utcunque in D,
erunt quadrata ex en a D æqua- A
lia 5, a: reaanguio quad bis firb
en an continetur, a: quadrato i
ex D c. commune apponatur
ex A D quadratum. quadrata
i itur ex CB BD DA æ ualia
unt, 8c reôtangulo bis (u ca

BD contenro 8c quadratis ex B 1)
AD Dc. fed uadratis ex BD DA æquale en: c ex An
quadratum; re us enim angulus efi: qui ad D. quadratis
Vero ex An Dc æquale reft quadratum ex Ac, quadrata
i itur ex ca aA funt æqualia quadrato ex Ac, a: ei quad
bis fub ca un cantinetur reétangulo. quare folum qua-
dratum ex Ac minus cit quam quadrata ex CB 13A, métan-
gulo quad bis fub c n a D continerur. In acutangulis igi-
tur triangulis quadratum quad a latere acutum angulum
fubtendente fit, minus eft quam quadrata quæ fiunt a la-
teribus acutum angulum continentibus, reâangulo conten-
to bis fub unollaterum qu’a: flint circa acurum angulum, in
quad perpendrculans cadrr, 8: linea à perpendiculari intua
aflt’L’mpra ad angulum acutum. de demonfirate opot-

te art

Da PROP.

tr.-

a taquinai,

6 7.1lffll;

e 4.7.primi.
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PROP. XIV. PROBL.

Data reflilineo qui: quadrature: touffîtuere.

. . Sir datum reàilineum A. Oportet ipfi A reailineo æquale
4 çf-anl- quadrarum confirituere. Confiiruatur a reâihneo A æquale

parallelogrammum reâanguium ac ne. fii itur a: cit æ-
qualis en, flâum jam erre quad ropone arur, etenim
reâilineo A æquale quadratum c itutum cit BD: fin mi.
nus, nua àpfarum au. en major eft. fit au. major; 8c pro-
ducatur a F, ponarur-

que ipfi a D zqualis fiI . EF. deinde flafla Fa bi-
5 Hr-PHmI-fariamôina: centra qui-

. -- dem C,inrervallo autem A
uniua ipfarum on CF I B
femicirculus defcribatut G E Fa a F 5 producaturque

Drain H,8:CHduca- n. tur. Œoniam igitur re- . tôta linea aF feâa efl: in partes æquales ad C, mæquales
. ad a; erit reàangulum fub En tu, una cum quadrato quad

a I- MM fit ex ne c æquale quadrato ex CF. efi: autem CF æqualis GH.
reâangufum igitur (ub sa tu? una cum quadraro ex ac æ-

(47ærîmi. quale cit quadraro ex CH. Ted quadrato ex CH æqualiad un:
ex tr E ne quadrata. et o reüan dm fub sa a F una
cum quadrato ex ne æqu ei’c qua rams ex tu; ne. com-
mune auferatur ex EG quadratum. requuum 1g1rur reCtan-
galant fub a a x F cit æquale quadrato ex a H. fed retiran-
gulum fub sa El? efi: ipfum un parallelogrammum, quoruam
a F cit æqualis a D. .eâfio a n parallelogrammum uadrato
ex au efi: æquale. ar elogrammum autem BD e æquale
reétilineo A. reâ’ ineum igitur A quadrato ex au deicripto
æquale erit. Quare date reëtilineo A æquale quadratum
confiirutum cit, quad Videlicet ex ipfa a a defcribitut.
,Œpd facere oportebat.

EUCLIDIS
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EUCLIDIS”

ELEMENTORUM
LIBER,TEKTIU&

DEFINITIONES.
I.QgALxs circuli funr, quorum diametri flint à-

quales, vel quorum quæ ex centris (unt æquaies.

II
. Reâa linea circulum contingere dicitur, quæ contingens

c1rculum, 8c produâa, ipfutn non fecar.

. HL

Circuli contingere fe dicun-
. tur, qui contingentes, feipfoa

non fecant.

N.
In circulo æqualiter diitare

a centroàreâæ me: dicuntur,
quando centra a as er-
pendiculares duQæthi’tntpæ-
quales.

V.
Magis autem difiare a centra dicitur ca, in quam major

perpendicularis cadit.

D 3 V1.
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V1.

Segmentum circuli cit .figuf
ra, quæ reàa linea, ô: Circuit
circumferentra conunetur.

’ - î

’s.. K-
V11.

a Segmenti autem angulus cit,
qui reéta linea, 8c circuli cir-
cumferentia comprehenditur.

A

’ .VIII.. t
In fe enta angulus cit, quando in circumferentia (eg-

menti umatur ali uod punCÎtum, arque ab ipfo ad terrmnos

lineæ ejus, qua: afis cit reg- -
menti,re&æ lmeæ ducantur,an-
gulus ductis lineis contentus.

1X.
Quando autem continentes-

angulum reàæ liner: affumunt
circumferentiam, in illa confi-
fiere angulus dicitur.

Seétor circuli air; quando angulus ad centrum confite-
rit, figura contenta mais lineis angulum comprehenden-
nbus, 8: cucumfetentta ab tpfis aiTumpta.

in.

Similia cireulorum fegmenra 1 .’ - l a
flint, que: angulos fufciptunt æ- i iaxassezsfiraîgff’l’maflâæ- Ï Æ

PROE
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PROPOSITIO I. PROBLÉMA-
Dati circuli centrant invenire.

Sir datus circulas ABC, Oportet circuli ABC centrum in-
venire. Ducatur in tpfo quædam retira linea A8 utcunque

If

8: in punéto D bifanam afecerur, à punüo autem D ip il Io-Prîmî.
An ad retiras angulos bduéta DC in a producatur; 8c fecerur

ce bifariam dia F. Dico pun- c&um F circuli Aac cenrrum eflè.
Non enim; fed fi fieri potefi,
fit Ccentrum, 8c CA CD Ci:
ducantur. itaque quoniam D A
cit æqualis Da, communis au.
rem ne, erunr duœ An Do
duabus CD Da æquales, airera
alteri: 8c bafis CA aequalis v cit bafi icag’funr enim ex
centre C. angulus igitur ADC angulo CDa eft 4æqualis
cum autem reéta linea fuper reâam lineam infiflens angu-
los qui deinceps funr, æquales inter (e fecerir, e reËtus ei’r
uterque æqualium angulorum. ergo angulus GDB efl’ reâus.
fed 8: rectus FDB. æqualisi itur en: an ulus FDB angulo
GDB, major minori, uod fieri non 0re . quare G non efi
circuli ABC centrum. militer ofien emus neque aliud cire
præter ipfum F. ergo F centrum efi: circuli ABc. Quo
invenire oportebat.

en. Si in circulo quævis reéta linea, lineam quandam
bifariam 8c ad angulos reCtos fecet, in fecanre erit cen-
trum circuli.

PROP. Il. THEOR.
Si in cirrumferentin circuli duo quai: panifie fumantur,

que ipfa conjungit rem linea 5mm circulum cadet.
Sir circulus ABC - in circumferentia ipfius fumanrur duo

uxvis punâa A a. bico reétam lineam quæ à punéto A ad a

ducirur, intra circulum cadere. C
Sumatur enim in reéta A a pun-
âum quodvis a, a: jungantur
DA DE Da. Quoniam DA cit
æqualis Da, erit A angulus Du D
æqualis angulo Dan,& quoniam q
trianguli DAF latus An produci- B
tur, eritbangulus DE! angulo A
me major, angulus auteur me
æqualis cil: angulo Dax, ergo q)" angulus angulo D253;

4. e

e nef:
r5. primi.
d 8. puni.

f Def. . s.to. mimi.

î

la y. prîmi.

6 16.17rimi.
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t lutinai-en major. (cd majori c angulo majus lama fabrenditur. ma-

jor igitur cit Da ipfa D a. fed DE ad circumferentiarn tan-
tum pertingit. ergo DE non eo ufque rotenditur. adeo-
gue punâum a cadet inrra circuium. igitur in circum-
erentia 8re. (Mari oportebat demonf’trare.

Car. Hinc fi recta circulum tangat, in anico punâo cum
tangir. i

FRQP. HI. THE0R.
Si in circula «(in nm per cenrrum drifter, raflant lineam

quantum non duéhm pu cenrrum bifarinm feret, à mi
angulo: "au: ipfirm fieabit; quad fi 4d angulo: "(in
infant feta, (r bifarinm feubit.

Sir circulas ABC, 8c in i f0 reâa linea per cenrrum du (la
c D reâam lineam quan am A a non duaam per cenrrum
bifariam fecer in punûo F. Dico ad angulos reâos ipiam
fecare. Sumarur enim circuli

’ ’- M3"- ABC cenrruma quod fit a, 8:

En E a jan anrur. Olijoniam
igitur AF e æqualis Fa, com- E
munis autem FE, duæ AF FIE. A
duabus BF FE æ uales fant,&: F
bafis FA bafi ne e æqualis. er-
go & angulus A FE angulo au

5 3- Pfîmï- œqualis berit. cum autem radia linea faper reélam infiflena
23;"; i°’ angulos, qui deinceps faut, æquales inter (e fecerit, reétus
p ’ efituterque æqualium angulorum. arerque igitur AFE BFE

ait reétus. quare racla linea cD par cenrrum duâa reâam
lineam An non duûam pet centrant bifariam fecam, 8: ad
angulos retiras ipfam fecabit. Si veto CD fecet An ad reûos
angulos, dico a: bifariam ipfam fecare, hoc cit AF ipfi F3

1 æqualem eiTe. Iifdem enim conflraàis, quoniam EA, quæ
l I- rîml- ex centre, cit æquaiis a a, 8c angulus xAF angulo 4 EDF

æqualis erit; ei’c autem 85 AFF. reflua æqualis reâo au.
duo igitur trian la F.AF en! duos angulo: duobus an-
gulis æquales ha eut, unumque lattis uni lateri æquale, a?
commune feilicet utrifque, quad uni angulorum æqualiurn

, . fubtendirur. ergo 8: reliqua latera reliquts lateribus cqualia
’ mF’m’e habebunt. arque erit AF ipfi Fa æqualis. Si igitur in cir-

cula refila linea pet cenrrum duâa re&am lineam quandam
non dué’tam percentrum bifariam feeet,8r ad angulos rectos
i (am feeabit. quad fi ipfam fecet ad reétos angulos, a: bis

’am feeabit. Quod oportebat demonfirare. P R0 P.

.- .. 5-11.-
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PROP. 1V. THBOR.

8H11 circula du fifi: linea [a invitent [cum m «au par
cenrrum, bifariam non fadant.
Sir circulus A aco; 8: in ipfo dus: rafla lineæ ac BD

fa invicem fecent in pun&o n, non duâæ et cenrrum. Di-
co ces (de bifariam non fecare. Si enim cri porefi, feeent
rare bifariam, ira ut AE fit æqua- .
lis EC 8c a]: ipfi En: fumatur-
que a cenrrum A a c D circuli,
qued fit F,8C m jungatur. (E9- A
niam igitur mêla linea En per
cenrrum duéta reâam lineam
quandam AC non duâam per
cenrrum bifariam recat, 8: ad B C
reâos angulos ipfnm fecabit i. quare reâus cil: un anguJ 3’ bu?"
lus. rurfus uoniam rafla linea FI: reétam lineam quandam
un non du am par cenrrum bifariam (ecat, 8c ad angulos
naos ipfam 6 recabit. recrus igitur angulus cit un. oflen-
fus autem eft reflus 8: un. et o FIA angulus ipfi un
æqualis erit,minor majori,quod cri non potefi. non igitur
AC BD fefe bifariam fecant. u te fi in circule duæ rcc’Ïæ
lincæ fe invicem feeent non du æ pet cenrrum, (de bifa-
riam non recabunt. (æod ofienderc oportebat.

PROEV.THEOK
Si duo circuli je invitent firent, mm erit ipfarum idem cen-

mm.
Duo enim circuli fe invicem fccent ne cnc in nais

n,c. Dico ipforum idem cenrrum non elfe. Si enim cri po-
zeft, fit cenrrum a; jungatur-
que ne, 8c ne utcunque du- c G .catur. œoniam z cenrrum-
efi circuli un, erit c: ipfi

NEF æqualis. rurfus quoniam n ’
cenrrum cf: cnc circuli, æ- A
fluais cf: en ipfi ne. fed o- Benfa eft en æqualis IF. ergo
El? ipfi EG æqualis erit, minor majori, quod fieri non po-
tefi. non igitur puna-nm a cenrrum cit circulorum A a c
CDG. (bine fi duo circuli [è invicem fecent, non erit ipfo-
mm idem centrnm. QJ’od ofiendendum fait. x

PROE’

i:

a I. bujlu.

9-4.

I.KMA Arum- ,
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PROP. V1. THEOR.
Si du circuli inm flamingant, ipfmm idem centrant

m erit.
Duo enim circuli ABC en]: contingant (de intra in pun-

üo c. Dico ipforumvnon elfe idem cenrrum. Si enim fieri
poteft, fit r, jungaturquc PC, 8: c
un utcunque ducatur. Q19-
niam igitur F centrum efl: car-
culi ABC, æqualis cit CF ipfi
F8. rurfus quoniam F cenrrum D g
cit circuli CDE, erit CF arqua-
lis FI. oflenfa autem eI’c a? A
zqualis F8. ergo 8: Fa ipfi F8 I . .cit æqualis, miner majon, quod fier: non potefi. non igitur
F punâum cenrrum efl: circulorum A B c c n E. (lyre fi
duo circuli (de intra contingant, ipforum idem cenrrum
non erit. qum demonftrare oportebat.

PROP. VU. THEOR.
Si in circuli diamine nliquod punflum fumai", quad mm

fit cenrrum circuli, à 4l: en in circulum radant quzvis
fait; lima; maxima quidem erit in qua cenrrum: mi-
nim un "tiqua: aliam»: autem propinquior ci que
pu cenrrum tranfit, [empan remariera major efi. a: du:
ramant agada: ab eadem pantin in circtdum adent 44
ultrafin: parte: minima.

Si: circulns A n c n, cujus diameter A n, 8: in ipfa A D
fumarur aliquod unâum F, qued non fit cenrrum circuli.
Sir autem cucul: cenrrum a: 8c à punéto F in circulum
A a c n cadant quædam reétæ lineæ F8 Fc FG. Dico FA.
maximarn cire, 8c FD mini- A
1mm: aliarum veto, F3 qui- -
dem majorem quam Fc, 8c Fc
majorem quam FG. jungantur

C K4
enim B a en on. Et uoniam 7omnis trianguli duo lugera .re- x N
liquo (uni: majora; erunt sa
En? majores quàm BF. cit au- , D
rem A8 æqualis ne. ergo. in: EF ipfi AF [ont æquales.
major igitur cil: A? quàm FB. rurfus quoniam au. efl æqualis
on, communis autem Fa, dune sa EF duabus en E? æ-

qualcs

a. -w -

vx’v.’
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quales flint. fed un angulus major efl: angulo CEP: baiis .
igitur Bi? bali FC cit 6 major. eadem ratione ô: CF majofl I4-Pf!m!o
cit quam FG. rurfus quoniam a? Fi: majores à flint quam"°;P"mL
68, æqualis autem on ipfi ED; erunt on. F8 majores quam Y
En. communis auferatur F3. ergo reliqua ont major cit
quam reliqua. F1). maxima igitur efi FA, FD minima:
majOr vero B? quam Fc 8c Fc quam go muer. Dico 8c à

unâo rduas rnnrum reàas lineas zquales cadere in circu-
um A ne!) ad utnfque partes minima: F1). conflituatur c e- a grima.

nim ad lineam tu? arque ad datum in en punétum E, angulo ’
o s F æqualis angulus F5 H: ô: FH jungatur. Œoniam igitur
on en: æqualis au, communis autem EF, duæ on En? duabus
un El? æquales liant: 8c mgulus ou eü æqualis angulo 1 I
un. bafis igitur F6 bali PH æqualis 4erit. Dico à punâol 4- 1mm
F in circulum non cadere aliam ipfi FG æqualem. fi enim
fieri porefl, cadat Fit a: quoniam F1: ef’c æqualis F0, ci!-
que ipfi sa æqualis PH; erit 8c n: ipfi PH æqualis, vide-
lrcet propinquior ei, quæ par cenrrum tranfit æ ualis re-
motiori, qued fieri non potefl’. Si igitur in circu i diame-
tro aliquod punélum fumatur, qued non fit cenrrum cucu-
!i, &c. Œpd demonftrare oportebat.

PROP. VIH. THEOR.
Si extra circulum lliqllnd punflum fumeur, arque ab en --k ’- r

ad circulum duunrur quedem «(le linea quarum une
per cenrrum tranfeet, alie vero uranique: earum qui-
dem, que in canardiez eirtumfirentiam radant, maxi-
me eji que per cenrrum trth ; aliarum autem propin-
quior ei, que pet cenrrum, femper remaria" major eji.
on arum, qui in convexam circumferentiam radant, mi-
nime ejl que inter puntium à diametrum interjieitur:
aliam»: un) que propinquior minima, [emper remarier:
cf! minor. du autem rantum equale: à puna?!) in circu- I . . c.
lum radant ad unafiIue parte: minimn.

Sir circulas ABC, 8c extra circulum (umatur aliquod
punétum D: ab eo autem in circulum ducantur reélæ lineæ
quædam DA DE DF-Dc: fitque DA per cenrrum. Dico
enrum quidem, quæ in concavam AEFC circumferentiam
cldunt, maximam efl’e DA, quæ cr cenrrum tranfit; 8c
minimam, uæ inter punétum D à diametrum AG inter-
jicitur, Vide icer ne: majorem autem DE quam DF; .8: D?

majorem
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majorem quam oc: earum vero qui: in convexam circum-
ferennam Hugo cadunt, qua propmquior en: minima: DG
femper remotiore elfe nnnorem; hoc en D a minores:

a r. Mianugm DL, 8c DL minorem nain on. Sumatur t enim Cen-
çmm circuli ABC, qued u u, 8cv
jungantur ME MF Mo un ML. a:
quoniam au cit æqualis ME, com-
munis apponatur M D. ergo AD cit
æqualis ipfis me un. (cd au MD

rammum: majores b quam en. ergo a: A!)

tir-primiez:

quam en cit major. rural: quoniam
æqualis cit Ma ipfi MF, communis
apponatur Mn. erunc au Mn ipfi
M1? Mn æquales; at an us au!)
major cit angulo FMI). afis igitur

a6 FD major e erit. (imiliter de-
monftrabimus, 8: FD majorem elfe
quam c1). ergo maxima cit tu; E
major autem DE quam Dr, 8c Dr A
quam ne major. Prærerea quoniam .
Mx KD funt majoresbquam MD, ô: MG cil: æqualis Mx ;

infixe-erit reliqua K D quam reliqua 4 on major. quare on illi-
norquam KD, 8c idcirco on minimaeft. a: quoniam trian-
guli MLD in uno latere MD, duæ reCtæ lineæ MK KD in-

: "minima confiituantur, erunt a M x x D minores ipfis M L L D
quarum M K cil; æqualis M L. reliqua igitur DK minor e
quam reliqua DL. fimilirer ofiendemus, 8c DL quam on
minorem cire. ergo Do minima en. miner vero on quam
DL, a: DL minor quam on. Dico etiarn duas tantum æqua-
les à punào D in circulum cadere ad utraf ne minimæ par-
tes. confiituatur ad reàam lineam un, a datumque in ca

Iaa-prîmi- punâum M, angulo K Mn æqualis fan ulus DMB, 8: un
jangarur. itaquc quoniam Mx efl: æqua is Mn, communis
autem un, duæ KM Mn duabus DM MD æquales funt,.al-
tera alteri a: an lus KMD æqualis angulo BMD, bafis Igl-

: 4- rimlrur ou ba l on e æqualisr. Dico a punâo D aliam ipfi ni:
æqualem in circulum non cadere. fi enim fieri potefi, ca-
dat on. aequoniam DK cit æqualis un, a: DK ipfi D3 en æ-

i qualis; erit 8c on æqualis ou, propinquior (cilice: minime
æquahs remotiori, quod fieri non poile oitenfum clin SI
igitur extra circulum aliquod punétum fumatur, &c. qued
oftendere oportebat.

PROP.

1:.-.

f’--’ **- -*.r
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Si inm circulum [antistar aliquod purifiant, atque 46 en in

circulum radant plan: quam du rem linea qui";
primant, qued fumirur, circuli cenrrum erit.

Sumatur enim intra circulum ne pnnétum aliquod n:
«être a punôto D in circulum ADC cadant plures quam du:
re a: linea: æquales ne on oc. Dico pun6tum D, quod
fumitur, circuli ABC elle cent.
trum. n on enim; fed, fi fieri
porei’c, fit a cenrrum, 8c junéta

D a in Fic producatur. cr o F P E Gne a diameter efl: ABC circu i. n l7-
itaque quoniam in F6 diametro n
circuli nec fumptum CR ali- A c
quad punâum D qued non
cit cenrrum circuli, maxima quidem erit ne, major tau-Ü 7- MW
rem ne quam ne, 8c na quam on. ied 8c æquales, c quode abn-
fieri non Æoteli. non igitur a cenrrum et]: circuli ABC. fi-
militer o endemus neque aliud punétum cenrrum cflè præ-
ter ipfum D. ergo n circuli ac cenrrum erit. Q1134 opor-
tebat demonitrare.

PROP.X..THEOR.
Circulus circulum in i plurilmr, quant duobus puniiir rien

fun.
Si enim fieri potei’c circulus A! c circulum par feeet in

pluribus punais, quam duobus; nempe in a, a, F, 8c cir-
culi ne cenrrum fumaxur, quod fit x, 8c K8 KG a! jun-
gantur. (Epniam igitur intra
circulum n a r fumptum cit
aliquod punâum K, à quo in
circulum DE? incidanr pla-
res quam duæ reâæ lineæ x a
KG in? æquales, erit punétum
K Circnli DE? cenrrumA. cit
autem a: circuli ne cenrrum

a

49.1npa;
a x duornm igitur circulorum, (111i fefe fixant, idem erit :5 Ex hm:
cenrrum, quod fieri non potefl. uare circulus circulum in

plunbus,
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pluribus quam duobus punais non (ecat. (hitod oportebat
demonflzrare. ,

[PROP. x1. THEOR.
Si duo circuli fefe intis contingant, Ûfumantur centra ip-

firum: refla linea ipforum centra conjungenr produfia in
circulera»: contaâum cadet.

ï Duo enim circuli A ac A DE. (de intus contingant in un-
âo A 8: fumatur circuli quidem ABC cenrrum quod t F;
circu i vero Ana cenrrum a. Dico reétam lineam a punéto
G ad F duâam, fi producatur, A
in punôtum A cadere. Non e-
nim; (cd fi fieri poteit, cadat
ut FGDH- 8: AF chungan-
tur. Itaque quoniam Ac et?
majores I fun: quam FA, hoc
en: quam PH, communis au- .
feratur F6. reliqua igitur Ac ’.v 0
major cit quam reliqua on. fed Ac cit zqualis on, ergo
a D ipfa c H en major, mmor majore quod fieri non po-
:eit. non igitur à punâo F ad o du a re&a linea enra
contaâum A cadet. quare in ipfum caria: necefi’c efl:. Si
igitur duo circuli fefe intua contingant, recta linea ipfo-
rum centra conjungens, fi producatur, in contaâum circu-
lorum cadet. àuod oportebat demonitrare.

PROP. Xll. THEOR.
Sidon circuli je]? extra contingant, rafla linea ipforum

centra ronjungen: par contaâ’um tranjibit.

Duo enim circuli A ac Ana [de extra contingant in
Punch A; 8: fumatur circuli quidem ABC cenrrum quod
it F; circuli vero ADE cenrrum o. Dico reâam lineam,

qu: a punéto F ad G duel-
tur, cr contaâtum A tranf-
ire. on enim; fed, fifieri
poteit, cadat ut FCDG: 8:
FA Ac jungantur. Quoni-
am igitur F cenrrum en: cir-
culi A 8c, erit A F æqualis
PC. rurfus quoniam G cen-
rrum cf: Ans circuli, erit AG ipfi on squalis. ofienfa
cit autem, 8: AF æqualis Fc. (un: igitur FA ac ipfis Fc
ne æquales, ergo rota F6 major efi quam FA ac. [cd 8:

i ’ miner,

d,

F... A. 7-. -h-.vk.-m--.-.-*
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miner A, quod fieri non poteau non igitur a un&o F ad c n ici-rial.
duâa recta linea pet contaâum A non tranfi it.
ipfum tranfeat neceile cit. SI igitur duo circuli efe extra
contingant, recta linea ipforum centra conjungens pet con-
taétum tranfibir. QILOd oportebat demonltrare.

PRO P. XIII. THEOR.
j Circulu: circulum non contingit in pluribus punais quam t:-

no, five intu: five extra contingat.

Si enim fieri poteft, circulum A a c D circulas anFD con-
tingat, primum mais, in pluribus punchs quam une, vide-
licet in n, D: 8: fumatur circuli quidem Anne centrum a,
circuli vero anar-in cenrrum H. ergo
punéto G ad H ducitur, in punéta a a, D
cadet. cadat ut BGHD. Et quoniam c
cenrrum en circuli Anne, erit ne ipfi
on æqualis. major igitur efi ne quam
un: 8: au quam un multo major.
rurfus quoniam n ccntrum cit un:
circuli, æqualis efi: sa ipfi HD. atqui
oi’tenia cit ipfa multo major, quod fieri
non potelic. non igitur circulus circu-
lum intus contingit in pluribus punais,
quam une. Dico etiam neque extracon-
rangera fi enim fieri potefi, circulas
AC]: circulum une extra contingat

retira linea qu: a

’1’.

8-3-1?!»

F

in pluribus punais quam uno, Videlicet in Ac, 8: Ac
jungatur. itague quoniam in Circumferentia utrorumque
circulorum ABCD ACK fumpta (un: duo punéta A, c;
reâa linea, quæ ipfa conjungir intra unumque ipforum ca-
det b. fed intra circulum quidem ABDC cadit, extra circu-5 z,
lum vero ACK, quad efl: abfurdum. Non igitur circulas
circulum extra contingit in pluribus punais quam uno.
oflenfum autem eli: neque intus contingere. Circulus igitur
circulum non contingit in pluribus punais quam uno five
intus, five extra contingat. Quod oportebat demori rare.

PROP. XIV. THEOR.
In circulo equalet "de linea aqualiter a centra dijiant: à

que equalirer a rentra dijiant, inter je [unt aquales.

Sit circulus A une, 8: in ipfo æquales reâæ lineæ An CD,
DICO cas a centro æqualiter diftare. Sumatur enim Circuit

ABDC

uare pet

r

53

unir-in

un:
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Alnc centrum quod fit a, 8: ab ipfo ad An en perpen-
diculares ducantur F.F En, 8: A! EC jungantur. quniam
igitur reâa linea quædam cr cenrrum duâa E F reétam
lineam quandam An non uâam per- centrum ad redîtes

a 3. bobinangulos (ecar, 8: bifariami [am fecabita. quare AF cit æ-
qualis Fa, ideoque An ip tus
AF dupla. eadem ratione, a:
cn du la cit ce. arque cit
en ip CD æqualis. æqualis
igitur 8c AF ipfi ce. 8: quo-
niam 4a en: æqualis ac, erit
8: quadratum ex AE quadrato
ex ne æquale. fed uadrato

H-7-Ftimi-’ uidem ex A! æqu ’a fun: ex A! Fa quadratab; realia
enim angulus efi: ad F: quadrato autem ex ac æqualia (un:
quadrata ex sa cc, cum angulus ad a fit reâus. quadrant
igitur ex AF Fa æqualia [une quadratia ex ce ce, quo-
rum quadratum ex AF quadrato ex ce æquale, erenim æ-

ualis cit AF ipfi cc. reliquum igitur quod fit ex FE qua-
ratum æquale efireliquo quad ex sa; ac propterea Fa

ipii sa ef’t æqualis. in Circulo autem æquahter dii’care à cen-
tro reâæ lineæ dicuntur, quando à centro ad ipfas perpen-

54-dcf-hn-diculares duâæ æ uaICSefunt. ergo A8 cn à centre æ ua-
ne. liter dînant. Sed 1 An en æ ualiter diflent à centre, oc

cit æqualis fit FE ipfi ne t dico An ipfi en æqualem elle.
Iifdem enim confiruâis, fimiliter oflendemus An duplam
elfe ipfius AF, en duplam ipfius ce. 8: quoniam æqua-
lis cit A a ipfi a c, en: 8c ex AE quadratum quadrato ex
EC æquale. (cd quadrato quidem ex An æqualiaôfunt qua-
drata ex EF FA: quadrato autem ex ne æqualia fiquadrata
ex ne on. quadrata igitur ex F.F FA quadratis ex ne oc
æqualia rum; uorum quadratum ex no æ uale cit qua-

: drato ex EF, e enim ac ipfi El? æqualis: re iquum igitur
ex A F quadratum æquale en: relique ex c o. ergo A F ipii
c c cf: æqualis. atque cit A8 ipfius AF dugla,’ 8: c D du-
fila infus CG. In Circulo igitur æquales re æ linea: æqua-

ter
inter le fun: æquales. Quod oportebat demonitrare.

PRon

Centre dii’tant. Et quæ æqualiter a centre difiant, *
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PROP. XV. THEOR.

In circula maxima quidem ejl diameter: aliarum vero fem-
per propinquior ei que pet cenrrum tranfit, remotiore ma-
jor efl.

Sir circulus ABCD, cujus diameter AD, cenrrum E; 8:
propinquior quidem diametro AD fit ne; remotior vero
ne. Dico An maximam elfe, 8: ac majorem quam FG. Du-
cantur enim a centre a ad ac F0 perpendiculares au arc.
a: quoniam ac propinquior cit ei quæ per centrum tran-
fit, remotior autem Fa; erit AEX quam EH major. pona- M
tur ipfi au æqualis FL, 8:
pet L ipfi a]: ad reétos an- g
gulos duâa [.M in N produ- x Il E u
catur, 8: jungatur. aM EN k
FF a G. quoniam igitur EH
cit æqualis sa, erit 8: ne ipfi
un æqualis A. rurfus quoniam .
æqualis efi: Ali fi EM, 8: DE ipfi en, erit 8: AD ipfis M:
EN æqualis. fe MF au bmajores funt quam Mu, ergo 8:
AD major en: quam MN: 8: MN efi æqualis n c erit
igitur An quam 3c major. uod cum duae EM au d’uabus
FE ne æquales fiat, angulu que MEN major angulo me,

5!

a r4. najas.

6 ao.primî.

8: bafis MN bafi FG major cerit. ofienfa autem efl: MN æ-e zayrimi.
qualis ac. ergo 8: ac quam FG ei’c major. maxima igitur
en: An diameter, 8: ac major quam Fa. Q13re in circula
maxima efi diameter, aliarum veto femper propinquior ei,
qua: er centrum tranfit, remotiore cit major. Q19d de-
monlîrare oportebat.

PROP. XVI. THEOR.
me diametro circuli ad reflet angulo: ab extremitate du-

eitur, cadit extra circulum: (9’ in [arum qui inter re-
&am lineam, à tireumferentiam interjieitur altera re-
fia linea non cadet: à femioireuli angulus omni angulo
acuto reéïilineo major efl; reliquus autem miner.

Sir: circulus ABC circa cenrrum D, 8: diametrum A8.
Dico reétam lineam, quæ à puné’to A ipfi Au ad rectos an-
gulos ducitur extra circulumcadere. N on enim; (cd, fi fieri

E promit,
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potefl, cadat intus, ut AC, .85 DC jungatur. itaque quoniam
æquaiis efl: DA ipfi ne, erit 8: angulus DAC angulo A c D

a 7- prîmîœqualis a. reâus autem cit moi; ergo 8c .ACD cit reétus;
* " hYP- ac propterea anguli BAC A c1) duabus mais æquales funt.
b I7.primi.quod fieri non poteftt. non igitur à

punéto A ipfi 8A ad reétos angulos C
duéta cadet intra circulum. famili-
ter of’cendemus neque in circumfe-
rentiam cadere. Extrai itur cadat B
neceffe cit. cadat ut AE- ico in lo- A
cum qui inter rcâam lineam A: 8c
circumferentiam cru interjicitur,
alteram reétam lineam non cadere. F
Si enim fieri potefir, cadat ut FA,
a: à unéto D ad FA pergendicula- C G

a n. primi- ris 4 ucatur DG. 8: quoniam reâus *
l u cit angulus AGI), miner autem mélo f

c 19.pr1ml. DAG, erit DA qïàm Il) G major uæqualis autem et in ipfi mi. ina- B
jor igitur efi ou. ipfa ne, minon-
majore, uod fierinon poteft. non
igitur in ocum qui inter reétam li-
neam 8c circumferentiam inte ’icitur, altera méta linea
cadet. Dico przgterea angulum emicirculi, qui reé’talinea
1A, a: circumfercntiz CHA continetur, omni angulo acuto
reétilineo majorem efle ; reliquum vero contentum circum-
ferentia c H A, 8: mêla linea. A l omni angulo reCtili-
linea cire minorem. Si enim ci! aliquis angulus reâilineus
acutus major quidem contento man linea 8A, 8c en A cir-
cumferentia,aut aliquis minor contente cm circumfercntia,
6c méta linea AE, in locum qui inter circumferentiam cm,
8: rcâam lineam An interjicitur, cadet aliqua méta linea
quæ fadet angulum majorem quidem contento redît: linea
3A 8c c a A cxrcumferentia, qui (cilice: métis lineis con-
tinetur, minorem vcro contento circumferentia cm, 8c A:

f ex pria: méta linea, non cadit autem! : non igitur erit angulus acu-
dcm9m tus qui métis lineis continetur, major angulo contenta
nm”- reétalinea 8A, 8c cru circumferentia; neque miner con-

tcnto circumferentia cru, 8c AE méta linea.

Cor, Ex lice mgnifcfium en: métaux lineam quæ si; ex-
tremitatq diamem Cerllii ad reétos angulos ducitur, Circu-
lum conungere, 8c reCtam lineam contingere circulum in
uno tantum unâo, quoniam uæ occumt in duobus pun-
ais mm. ip um cadit ut citer: um cit.î

P R O P.
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PROP. XVII. PROBL.

A data puma reliant liman duce" que datum circulum
ambigu.
Sir datum quidem punâum A, dans autem cireulus son.

Oportet à punâo A rcâam lineam ducere, guæ circulum
13cv contingat. Sumatur enim cenrrum circuli a; 8c junéta.
u: centro quidem E, intervallo autem 8A circulas ne
de cribatur: 8c à punéto D
i fi EA ad re6tos angulos.

ucatur D F : junganrurque
En? AI. Dico à punâo A-
du&am cire A3 gus: circu-
lum ne]: contingit. QIpniam
enim a cenrrum en: circulo-
rum son AFG, erit sa æ-
qualis 253.8: En ipfi En. du: igitur AE En duobus ne
En æquales funt, 8c angulum communem continent qui en:
ad E. ergo bafis DE bafi n cf: iæqualis, trian umquelv 4. h"in;
DE? æquaie rrhngulo’ au, se reliqui au li re iquis an-
gulis. ualis igitur efi angulus: EBA angu o une. 8c une
reâus e . fluate 8c réélus. au: arque cit En ex centre.
quæ autem iametro circuli ab extremitate ad reâos angu-
los ducitur’, circulum codtingitr. ergo A! contingit circu-c Çor. :6.
lum. A dato igitur punéto A duâa cit recta linea. A! qu: 11"?"-
circulum Ben contingit. Quod finette oportebat.

PROP. XVIII. THEOR.
Si circulum cantingat quartant "tu linea, à un": 4mm

in :0»:an relu linea ducatur, au ad contingentent
perpendicularis erit.

Circulum enim ne contingat quædam redis. linea DE in
puné’co c: 8c circuli ABC cenrrum fumatur r, à quo ad c

ducatur Fc. Dico FC ad i- ’
pfam D a perpendicularem
cire. Si enim non ira fit, du-
catur à unéto r ad DE per-

ndi aristh. Œoniam
igitur angulus FGC reclus efir’,

erit ce! acutus 6, ac propte- .rea FGC angulus major angu- D. C G Ë I .
lo FCG. majorem autem angulum majus rams rfubçenditn 19.pnmî.
major igitur cf: ne quàm ra. æqualis autem PC lPfi En

. E 2. ergo

a xz.primi.

6 3;.prîmî.
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ergo F3 ipfa ne cit major, minor majore, quod fieri non
poteft. non igitur FG cit perpendicularis ad DE. fimiliter
oùendemus neque aliam quampiam efle præter ipfam PC.
ergo PC ad DE cit perpendiculans. Si igitur circulum con-
tin a: quædam recta. linea, a centro autem in contaétum
[têt linea ducatur, ca ad contingentem perpendicularis
erit. Quod oportebat demonfirarc.

PROP. XIX. THEOR..
Si circulum tontingar quadam rem linea, à contaâu au»

nm ad "au angulo: contingenti "(la linea ducatur:
in ca circuliunmnn erit.

Circuluxn enim A ac contingat quædam reâa linea DE in
c, ô: à punéto c ipfi DE ad re&os angulos ducatur a. Dico
in ipfa Ac circuli cenrrum elfe. Non enim; fed, û fieri potefl,
fit r cenrrum, a: jungatur cr.
Quoniam igiturcircuiuni ne
contingit quædam re&a linea
D E, 8c à centro ad conta-
&um duéta cit Fc; erit ne

l ad ipfam D a perpendicula-
’ ne lm!"- ris a. reclus igitur angulus cit

nez. cit autem 8: ACE re- :n ’ n
l’ h hm &us 6. ergo ne: angulus ci! æqualis angulo Acn, miner

majori, uod fieri non otefl. non igitur F cenrrum cit ABC
circuli. animer often emus neque aliud aliquod effe præ-
terquam in ipfa. Ac. Q1311: fi circulum contxngat quædam
recta linea, à contaâu autem ad rcétos angulos contin enti
reâa linea ducatur; in ca circuli erit cenrrum. Qu de-
monflrare oportebat.

PROP. XX. THEOR.
In circula angulus, qui ad cenrrum, duplex cf! du: qui ad

circumfmntiam ejl, quando circumfzrentiam eandem pro
bafi bahut.

Sir circulus A BC, ac cujus cenrrum quidem angulus fit
BEC, ad circumfe rentiarn vero BAC, 8c eandem circumferen-
tiam ac pro bafi habeant. Dico ne angulum anguli BAC
duplum cire. Jungatur enim AE, 8c ad r producatur. ita-

I . que quoniam 8A efi æqualis un, erit 8c angulus EAB an-
s 5- 1mn". gulo au n æqualis. anguli igitur a A a au dupliceg (fin:

1p us

HA . A ...



                                                                     

, L 1 n E n HI: 6,ipfius anguli un; fed angulus au eft æqualis 5 angulisb surinai.

ui’**-v..-’ aï .

A. .cfi.--. -In. .

c.-...

A D-c-«..-c... .«uc

. nes anguli trianguli ABG æ-

EAB En; ergo au angulus anguli EAB en: duplex. ea-
dem ratione 8c angulus FEC A
duplex eft ipfius EAC. totus
igitur a a c totius a Ac du-

lex erit. rurfus infleétatur, 8:
1: alter an ulus une, junCta-
que DE a G roducatur. fi-
militer oflen emus angulum
onc anguli GDC duplum ef- rfe - quorum en]; duplus ef’c ipfius ana. ergo reliquus BEC
refiqui a D c ef’r duplus. In circulo igitur angulus qui ad
cenrrum, duplex efi: ejus qui ad circumferentiam cit, quan-
do circumferentiam eandem pro bail habeant. Chipd opor-
tebat demonftrare.

PROP. XXI. THEOR.
In circula, qui in eadem figmnto funr, anguli in!" [a a-

quale: fiant.

Sir circulus ABCDE, 8: in eodem fegmento BARD an-
guli fint BAD B ED. Dico cos inter fe æquales elfe. Suma-l
tur enim circuli ABCDE cenrrum quod fit F: jungantur-
que a? un. Qupmam an- A Egulus quidem B BD cit rad
centrum, angulus vero BAD
ad circumferentiam, 8c cir-
cumferentiam eandem BCD
pro bafi habent; erit un
angulus languli BAD du- B ’ swingua.
plus. eadem ratione an- cgulus un duplus efi: etiam anguli un. ergo angulus
un angulo un æqualis erit. Si anguli un un funt in
fegmento minore femicircu- Il -Io, ducatur AE, eruntque om- a
quales 6 omnibus angulis tri-
anguli DEG. 8c anguli ana Ana
funt æquales per haâenus de-
moni’trata, 8: anguli A G n
ne a funt etiam æquales a, ad
verticem enim funt: quare a: reliquus BAG reliquo GED æ-
qualis erit. In circule, igitur qui in eodem fe mento funt
anguli inter fe æquales funt. Quod oporte at demon-

firare. AE 3 P R O P.

c aplatirai.
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PROP. XXII. THEOR.

uadrilatemum qua in circuli: defiribuntur, anguli appo-
ti duobus "au agnate: fiait.

Sir circulus une 8c in ipfo quadrilaterum Anne. Dico
angulos ipfius oppofitoa duobus mais æquales effe. Jun an-
tur AD ac :v quoniam igitur ornais trianguli tres anguli no-

a 3:.prîmi. bus mais flint æquales a, erunt trianguli ABC tres anguli
, . CAB Aac BCA æquales duobus mais. (cd angulus ABC en:

5 "d’un". æqualis 5 an ulo ADC, in eo- A,
dem enim unt fegmento A8
ne. 8c angulus ACB æqualisb
ipfi ADB, quod flint in eodem
A c D a flegmento : totus igitur

angulus a oc angulis A a c B cACE æqualis CR. communis ap-.

ponatur BAC angulus; erunt . Danguli a A cv A 8c A c a angulis a A c a D e æquales. (cd
8A c A B c A C a fun: æ uales a duobus reéhs. ergo 8: an-
guli BAC BDC duobus rec is æqualcs erunt. (imiliter citen-
demus an ulos quoque ABD ACD duobus mais cire arqua-
les. qui rilaterorum igitur, quæ in circulis defcribuntur,
anguli oppofiti duobus métis æquales funt. QIPd oporte-i
bat demonfirare.

PROP. XXIII. THEOR.
Super eadem rafla linea duo circulorum fagmnta fimilia,

(9’ inaqualia ex eadem parte mm conflituentur.

Si enim fieri poteft fuper eadem mita linea An duo circu-
lorum fegmenta fimiiia, 8: inæqualia confiituantur ex ea-
dem parte Aca Ann; ducatur-
que ACD, 8c ca BD iungan- D

r tur. Itaque quoniam egmen-o c
rum ACD fimiie cit fegmen-
to Ann, fimilia autem cir-
culorum fegmenta (un: qua:

I P4- Ih angulos fufcipiunt 4 æquales ; BMu erit ACD angulus æqualis an-
b x6.primi. gulo Ann, exterior interiori, quod fieri non potcfl: 5. Non

igitur fupcr eadem méta linea, duo circulorum fegmenta fi-
rmilia, 8: inæqualia ex eadem parte conflituentur. Quod
demouitrare oportebat.

P R O P.



                                                                     

Jv.-- r.

Lieux 111. 7:
PROP. XXIV. THEOR.

Super equalibur rem: lineis fimilia eimdorum figmema
inter fe aqualia fimt.
Sint enim fuper æqualibus mais lineis AB cD fiinilia cir-

culorum fegmenta A a a c F D. Dico fegmenmm un feg-
mento c F D æquale elfe. Applicato enim Ans fegmento
fegmento .c r D, ô: pofito a
punôto quidem A in c, recta E
vero linea AB in c n; con- Égrue: a: a punétum punâo aD, propterea quod An ipfi . Ïc D fit æ ualis. congruente A B c Dautem re a linea An recta:
en; con ruer 8c Ann fe -
mentum egmenro en. 1 enim au congrue: ipfi cn, reg-
rnentum autem AEB fegmento ch non con ruer, fed er-
mutabitur ut CGD, circulus circulum in pluri us quam uo-
bus punais fecabit. etenim circulus CGD circulum CFD fe-
catin pluribus punchs quam duobus, Videlicet in punchs c,
G, D, quod fieri non a potefi. non igitur congruente même "’- huit";
linea An reCtæ CD, non congruet 8c AEB fegmenrum (eg-
mento en. quare congruet, 8c ipfi æ uale erit. Super æ-
qualibus igitur mais lineis fimilia circu orum fegmenta in-
ter fe æqualia funr. Œod oportebat demonftrare.

PROP. xxv. PROBL.
Cirruli [egmentv data defiribere madame raja; eji figuren-

rum.

Sir datum circuli fegmentum A n c. Oportet defcri-
bere circulum cujus A a c eft fegmentum. Secetur
Ac bifariarn a in D: 8c a punéto D ipfi Ac ad reé’tOSHoprimi.

angulos ducatur 5 "immi-D a, 8c An junga- ’
a

tur. Ve! igitur an- 3m * Bgëlus ABlD major Ë à [ÂNe an o 3A D
vei mirât, vel ip me: z E c â-ï-E
æqualis.Sitprimum A D
major,8c ad re6tam .lineam 8A, arque ad datum in ca punaum A c0nftituatur” 134mm]-
angulus au: æqualis vangulo Ann 5 8c DE ad a producatur,
jungaturque le. Qupniam igitur angulus A au cit æqualis

E 4. angulo
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4 6- Ptïmi. angulo me, d erit 8c sa reéka linea ipfi EA æqualis: ô: quo-
niam A D cit æqualis D c, communis autem DE, duæ A D
DE duabus cn Da æquales (une, altera alteri; se angulus
Ana æqualis angulo CDE, reclus enim uterque efiz. ergo

86 bafis A E bafi ra 4,. mimi. se cit æqualis r (cd

æqualis, ac propre-
rea tres refit-æ li-
nea: A2. sa acin-
ter fe æquales font. centro igitur a, intervallo autem unâ
i [arum A! en ac circulus defcriptus etiam per reliqua

ofienfa cit A: æ- 8x B Rqualis un. quare s 2 ’7lN&BEIpÜECCfik E (aga , !

f 9. MM- tranfibit unéta, 8: circulus defcriptus erit. quare circuli

g Caf. g.
fig. 3.

b al". a.
fig. a.

fegmento ato defcriptus cit circulus cujus fegmentum cit.
fed 8c illud confiait, fegmentum ABC femicircuio minus
cire; prOpterea quod cenrrum ipfius extra cadit. :Similiter,
8: fi angulus ABD fit æqualis angulo BAD, faCta An æquaii
unique ipfarum un ne, crunt tres reétæ linea: An DE Dc
inter fe æquales, arque erit D Circuli dcfcnpti cenrrum, 8:
fegmentum ABC femicuculus. la Si vero angulus Ann miner
fit angulo un; confiituatur ad reÔtam lineam 8A, 8c ad

unâum in en datum A, angulo ABD æqualis angulus au;
intra fegmentum ABC. erit a cenrrum ini (a DE, arque erit
ABC fegmentum femicirculo majus. Circu i igitur fegmento
dato defcriptus cit circulus cujus fegmentum cit. Qgid fa-

cere oportebat. .
PROP. XXVI. THEOR

In equalibur circuli: aquales anguli aqualibue infiflunt tirs
eumferenriir, five ad rentra, fin ad eireumferemiar in-
fiflant.

Sint æquales circuli ABC par, 8: in ipfis æquales an-
guli ad centra quidem BGC une, ad circumterentias vero
BAC une. Dico BKC cir- A . Dcumferentiam circumferen-
tiæ au? ægualem armâm-
gantur enim ne ne. u - G
niamlæquales fluât ne ne?
circu i erunt uæ excentris’ œquales. du; igitur 3 c E
ne cc duabus au HI? æ- . i.quales flint; a: angulus ad G æqualis angulo ad H. agérate:s
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bafis B C bafi El? cit a æqualis. rurfus quoniam æqualis cit 4 4a mimi.
angulus ad A angulo ad D, fegmentum BAC fimile 5 erirb Def. n.
fegmento EDF: 8c funt fuper æ ualibus mais lineis Bc E F.
quæ autem fuper æqualibus re is lineis fimilia fun: cireu-
lorum fegmenta, inter fe æqualiacfiint. fegmentum igitur
B A c fegmento EDF cit æquaie. fed 8: totus a. B c circulus
æqualis cit toti DEF. ergo 8c reliqua circumferentia B K c
reliquæ Bi. l? æqualis erit. In æqualibus igitur circulis æ-
quales anguli æqualibus infiftunt circumferentiis, five ad
centra, five ad Circumferentias infiltrant. Qgpd oportebat
demoni’trare.

PROP. XXVH. THEOR.
In aqualibur circuli: anguli qui aqualibur infylunt circum-

ferentiis inter je equalerfungfive ad centra, five ad cir-
- eumferentiac infiflant.

In æqualibus enim circulis ABC n a F, œqualibus circum-
ferentiis ne en infiftant anguli ad centra quidem BGC une,
ad circumtcrentias vero BAC une. Dico angulum BGC an-
gulo sur, 8: angulum BAC
angulo un? æqualem efie. -
Si quidem igitur angulus
BGC æ ualis fit angulo sur, qmanife um en: angulum,
quoque BAC angulo En!" c.
cire æqualem. fin minus,
anus ipforum efi: major. fit
major B G c, ô: confiituatur ad reâam lineam B o, 8: ad
punCtum in ipfa c, angulo au F æ uaJis 5 angulus BGK. ae-
quales autem anguli æqualibus in iitunt ccircumferentiis,
quando ad centra fuerint. ergo circumferentia Bic æqualis
efi: circumferentiæ ne. fed circumferentia EF æqualis efi:
ipfi BC. .ergo a: BK ipfi Bç et? æqualis. minor majori,
quod fieri non potefi. non igitur inæqualis ef’t angulus BGC
angulo sur: et o cit æqualis. arque cit anguli quidem BGC
dimidium angu us qui ad A- anguli vero au? dimidium ui
ad D. angulus igitur qui ad A angulo qui ad D ei’c æ ua is.
In æqualibus igitur circulis, anguli qui æqualibus in if’tunt
circumferentiis inter (e æquales funt, five ad centra, five
ad circumferentias infiftant. Qi9d oportebat demon-

rare.

PROP.

hujus.

e a4. huius.

a ao. hujur.

6 a3.primi.
e a6. bu)!!!-
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PRO P. XXVIII. THEOR.

In equalibur eireulir equaler rem linea tireumferentiaa e-
quales auferunt, Majorem quidem majori, minorem rem
minori.

Sint æquales circuli A B c un; 8c in. ipfis æquales reâæ
linea: ne Br, qui: Circumferenrias quidem BAC une ma-
jores auferant, circumferentias veto BGC Bu? minores.
Dico circumferentiam BAc majorem majori Circumferentiæ
sur, 8c minorem circum- A
ferentiam ne c minon a H l?
æqualem elfe. Sumantur

I h 1min enim centra a circulorum K
K, L, junganturque Bit xc
et. LF. ?foniam circu- B c 3
li æquales unt, erunt 8c G H5 l’ef- h uæ ex centris æquales 5.

"Un uæ igitur Bit KG iùnt æquales duabus El. LF: ô: bafis
, . Bc æqualis en bafi se, ergo angulus Bite an ulo au? efl:

fi 8’ "m"- ræqualis: æquales autem anguli æqualibus infi unt circum-
4 35- buil13-f’erentiis, uando ad centra fuerint d. quare circumferentia

BGC æqua is cit circumferentiæ sur, fed 8: totus ABC
Circulus toti DE? cit æquaiis. reliqua igitur circumferentia
BAC reliquæ en! æqualis erit. Ergo in æqualibus circulis
æquales reétæ l-ineæ circumferentias æquales aufe runt, ma-
jorem quidem majori, minorem veto minori. Qipd de.
monitrare oportebat.

PROP. XXIX. THEOR.
In aqualibm circulis, agnate: rireumferenrizu agnate: rafla

linea fabrendunt.

mais». Sint æquales circuli ABC DEF: 8c in ipfis æquales affu-
ZÇ: Pr":- mantur circumferentiæ nec sur, ô: Bc Br jun antur.

"’ Dico reéItam lineam Bc reâæ El? æqualem cfl’e. uman-
a l. hangar enim centra e cireulorum K, L, 8c ’ungantur 8K

KC Et. Le. Q19niam igitur circumferentia BGC en: æ-
qualis circumferentiæ une, erit 8: angulus BKC angulo

tu. hujus.ELF æqualis A 8: quoniam circuli ABC DE? (une æ uales,
c Def. l. a; qua», ex centris æquales erunt r. duce igitur Bic KC un! æ-
h"’"’- qua es duabus El. LF; 8: æquales angulos continent. quare
4 a» primi. bafis Bc bafi En eû- 4 æqualis. In æ ualibus igitur circulis

æquales circumferentias æquales re æ lineæ fubtendunt.
uod o ortebat demonfirare.

(L P P R o P.



                                                                     

LIRE]! III. v 7;
PROP. XXX. PROBL.

Datant eireumferentiam bifariam feutre.

Sit data circumferentia ADB. Oportet ADB circumferen-
tiam bifatiam feeare. jungatur AB, 8c in C bifariam Alece-i rapinai.
tur: a punéto autem c ipfi An ad rectos angulos ducatur en.
8e jungantur An ne. quoniam
igitur A C elt æqualis c B, D
communis autem C D, duæ ’
Ac CD duabus ne en æ-
quales funt: 8c angulus ACD
æqualis angulo BCD, reâus A op]:
enim uterque el’t : ergo bafis

A D bafi BD cit 5 æqualis. æ- a ,, 4" mimi.
quales autem reaæ huez. c cricumferentias æquales aufe-c zx.hujui.
runt, uare Circumferentia AD Circumferentiæ BD æ ualis
erit. Bata’igitur circumferentia bifariam feéîta cit. uod

v facere oportebat,

PROP. XXXI. THEORQ
In circula angulus, qui in femicirculo, "En: (Il, qui 7ere .

in majori figmenta, miner ejl "au, à qui in minari,
major "au; (r infuper majori: quidem fegmenti angu-
lus rem major efl, minaris 7ere figmenri angulus rafla
mmar.

Sir circulus ABCD cujus diameter ne, cenrrum autem a;
6c jungantur BA Ac An ne. Dico angulum quidem qui
en: in lemicirculo BAC reétum elfe, qui vero in fcgmento
ABC ma’ore lemicirculo, Videlicet angulum A Bc, minorem
elfe re o, a: qui cit in [eg-
mento ADC minore femicir- A
culo, hoc efi: an lum ADC, Dareôto ma’orem. Engatur AE, a
8e BA a F producatur. Ita- n dque quoniam au el’c æqualis
EA, erit 8c angulus 3A3,
angulo EBA æ ualisn. rurfus
quoniam AE e æqualis ne, 85 angulus ACE angulo CAB
æqualis nierit. totus igitur angulus BAC efi: æqualis duobus
ABC ACB angulis, elt autem, 8c angulus FAC extra tri-
angulum ABC duobus ABC ACB æqualis 6. angulus igiturb 3:.primî
BAC efl: æquaiis angulo BAC, ac propterea uterque ipfo-
rum métas c: quare in femicirculo B A C angulus CAB reâqu çraîî Io-

e .

a s. primi.
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cit. 8c quoniam trianguli ABC duo anguli ABC BAC duo-

4 r7-prîmî- bus mais fun: d minores, reétus autem BAC, erit ABC an-

: a1. hujui. oppofiti duobus reâis lum eæ- 3

gulus reéto miner, arque en: in fegmento ABC majore fe-
micirculo. quod cum in cir- ’
culo quadrilaterum fit ABCD,
quadrilaterorum vero qui in
circulis defcribuntur, anguli

quales: erunt ABC ADC an-
guli æquales duobus mais 8c
angulus ABC mm0r eft re o,
reliquus igitur ADC refile major erit, arque cit in fegmento
ADC minore femicirculo. Dico præterea majoris legmenti
angulum qui courinetur ABC circumferentia, 8: reéta linea
AC reüo majorem elfe; angulum vero minoris fegmenti,
contentum Circuniferentia ADC, ô: reéta linea Ac reéto mi-
norem. quod quidem perfpicue apparct. Qiàoniam angulus
qui reélis lineis BA A C continetur recrus e , erit se con-
tentus ABC circumferentia, 8e reCta linea A C recto major.
rurfus quoniam angulus contentus reétis lineis CA A F re-
âus cit, erit qui continetur relia linea.C A, 8c ADC cir-
cuml’erentia, minor reCto. In Circulo igitur angulus qui in
femicirculo, reêtus elt, qui veto in majore fegmento, mi-
nor cit recto, ô: qui in minori, major reéto: ô: infuper ma-
joris quidem fegmenti an ulus reéto major, cit, minoris
veto recto minor. QiPd emonltrare oportebat.

tu

Cor. Ex hoc manifeltum eli, fi trianguli unus angulus fit
æqualis duobus, cum reaum elfe; propterea quod 8: qui
deinceps el’t, iifdem cit æqualis. uando autem anguli e-

f Def- Io. inceps funt æquales, necelfario re ifuntf.
primi.

PROP. xxxii. THEOR.
Si circulum tontingat quadam rafla linea, à romarin au-

tem in eirculum ducatur relia linea ipfum firanr; anguli
que: ad routin entent fait, aqualer erunt in qui in al-
ternis circuli jàmenrir ronfijiunt. A
Circuium enim ABCD contingat quædam mâta linea a F

in B, ô: à puuéto B ad circulum ABCD ducatur reéta linea
B D [Pl-(1.11 utcun ue feeans. Dico angulos quos impuni
E F contingente acit, æquales elfe iis qui in alterius Circuit
fegmenris confiltunt. hoc el’c angulum r B n elfe aequalcm
angulo qui confiituitur in Dan fegmento, Videlicet 1Pfi

D A)! 5

un



                                                                     

[.1an III. i 77jDAB; angulum veto DBC æqualem angulo DCB qui. in
fegmenro BCD confiituitur. Ducatur enim a punélo B ipfi
EF ad retiras - angulos BA: 8c in Circumferentia B D fuma-a u.primi.
tur quodvis punétum C, jun- A
ganturque A D nc C B. Quo-
niam igitur circulum ABCD
contingit quædam reéta linea
B r in punéto B, 8: a con-
tadin B ad rectos angulos con- ctingenti duéta elt BA, erit in
ipla BA centrum 6 A Ben cir- E B P q ,9 hum
culi; quarc BA ejufdcm circuli tdiameter cit, 8c angulus. Défi 117..
ADB in femicirculo cit dreôtus. reliqui igitur an uli BADprimi.
A B D uni reéto e æquales funt. fed 8c A B F le retins.d Wh???
ergo angulus ABF æqualis eft angulis BAD ABD. comfiâ’fïfl
munis auferatur ABD. reliquus igitur DBF ei, qui in al- ’
terno circuli fegmento con ifiit, Videlicet angulo B An, eli:
æquaJis. 8c quoniam in circulo quadrilaterum efl: ABCD, 8c
anguli ejus oppofiti æquales: flint duobus re&is, erunt DBFa 1a. haha.
DBE anguli angulis BAD BcD æquaies. quorum BAD o-
lienfus cit æquaiis ipfi par; ergo reliquus DBE ei, qui in
alterno circuli fcgmento DCB confiituitur, Videlicet ipfi
DCB, æqualis erit. Si igitur circulum contingat uædam
recta linea, à contaâu veto in circulum ducatur re a linea
ipfum lecans; anguli quos facit ad contingentem, æ uales
erunt iis qui in alternis circuli legmentis confiltunt. uod
oportebat demonflzrare.

PROP. XXXIII. PROBL.
Super data relia linea defiribere fegmentum circuli, quad

fufeipiar angulum data angulo reâilineo æqualem.

Sit data reâa linea A B, dams autem angulus reétilineus,
qui ad c. Itaquc Oportet fuper data recta linea A B defcri-
bere fegmentum circuli, quod fufcipiat angulum æqualem
angulo qui cit ad C. Ad re- .
&am lineam AB, 8c ad pun-
&um in ea datum A, confii-
tuatur angulus BAD angulo r
qui el’t ad c æqualis A. 8c à A
punCto A ipfi An ad rectos

angulos 5 ducatur AB, fece- t Inprimi.tur autem AB bifariam vin D . c Io-Primi.F, arque a punâo F ducatur FG ad reétos angulos ipfi AB,
6c on jungatur. ngniam igitur AF cit æquaiis en, com-

munis

B a a;.priml.
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munis autem FG, duæ AB Be duabus Bi? ne æquales flint:
a: angulus AFG væqualis angulo BFG. et o bafis Ac bafi

4 a. injuria cit d æqualis. itaque centra G, interval o autem AC cir-
culus dcfcri tus tranfibit e-
tiam per B. efcribatur, 8e lit
ABE, jungaturque BB. 041,0-
niam igitur ab extremitate
diametri AB, 8c a pun6to A,
ipfi A B ad reâos angulos
duéta el’c A D; ipfa A D cir-

a Cor. x6. culum a continget. 8: quo-
unil"- niam circulum ABE contingir quædam recta linea An, ô:

a contacta qui cl]: ad A, in circulum A B B duéta cit reéta
13a. hujui. linea A B : erit angulus DAB æqualisl angulo qui in alterno

circuli fegmento confiituitur, Videlicet ipfi ABB. fed an-
gulus DAB, angulo ad C cit æqualis. ergo 8c angulus ad
c angulo ABB æqualis erit. Super data igitur refila linea AB,
fegmentum circuli defcri tum en: ABB fulcipiens magma
ABB, dato angulo qui e ad c, æqualem. Qupd ere
Oportebat.

PROP. XXXIV. PROBL.
A data circula [egmenrum alifcindere quad [ufeipiar angu-

lum data reüilineo æqualem.

’ Sir datus circulus ABC, datus autem angulus reailineus
qui ad n. Oportet a circula A Bc fegmentum abfcindere,

.17. najas. qued fufcipiat angulum angulo ad 1) æqualem. Ducatur a
recta linea Br circulum ABC
in punéto B contingens: se
ad reâam lineam Br, ô: ad
punétum in ca B, confiituatur
angulus F3 C angulo qui efi:

a 13.primî.3d D æqualisb. Quoniam igi- D
tur circulum ABC contingit
quædam mais. linea EF in B
punâo, 8c a contaâu B duéta en: Bc, erit anïiius FBC æ-

. 3a. najas. qualis t ei qui in alterno circuli fegmento con ituitur. fed
rac angulus angulo qui ad D en: æqualis. ergo 8e angulus
in fegmento BAC angulo ad D æqualis erit. A dato igi-
tur circulo ABC, abfc1lfum eli: fegmentum quoddam BAC,
fquipiens angulum dato angulo reétilineo qui el’c ad D, æ-
qualem. Œod facere oportebat.

PRoB
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LiBBx III.
PROP. XXXV. THEOR.

Si in rireulo due relia linea fefe mutuo ferrant, "flaga-
Ium fulr fegmentir unira contentum, aquale efl ei, quad
fui; alterius figmentir continetur, reflangulo. ’
In circule enim ABCD, duæ reétæ lineæ Ac BD fei’e mu-

tuo in punéto B feeenr. Dico redtangulum contentum (un
au Be æquale elfe ei quod fub DE BB continetur. Si AC BD
per centrum tranfeant, ira ut E fit cenrrum ABCD circuli;
manifel’rum en: æqualibus exiltentibus AE EC DE Ba, 6:
reétangulum contentum fub Ait ne æquale elfe ci qued fub
D E B B continetur. Si AC DB non tranleant per cenrrum,
fumatur centrum circuli ABCD quod. fit F: a: ab F ad re-
êtas lineas AC nB perpendiculares ducanrur F0 PH: jun-
ganturque FB ne FE. Qypmam igitur recta quædamlinez
CF pet cenrrum duè’ca rectam lineam quandam Ac non du-
étam per cenrrum ad rectos angulos fecat, 8c bifariam iplam
fecabit A. uare AC ipfi CC cit
æquaiis. (àc quoniam reéta D
linea AC (cela el’t in partes

æquales in punéto G, 8: in p
partes inæquales in B, erit q G
rectangulum fub A B B C n c
contentum, una cum ipfius

79

4 albain.

EC quadrato 6, æquale qua- B C 6 ;.l’eamdi.
drato ex C c. commune addatur ex C F quadratum. ergo
reétangulum fub Ai: Be, una cum ris quæ ex Ba CF qua-
dratis, æquale cit quadratis ex C G C F. [cd quadratis quæ
ex EG CF æ uale celt quadratum ex FE: quadratis vero CXe47.ptimî. h
CC CF æqua e cit c quod ex Fc fit quadratum. reétan lum
i itur fub Ai: 2C una cum quadrato ex Fit, æquale el ua-

rato ex FC. eli autem CF æqualis FB. et o rc&angu um
Tub AB Bc unit cum quadrato ex EF, æqua e elt ci quod ex
FB fit quadrato. eadem ratione 8: rcôtangulum fub DE BB
una cum quadrato ex Fa, æqualc e11 quadrato ex Fa. clien-
fum autem cit de rectangulum fub Ait En, nua cum quadrato
ex En, æquale ei quod fit ex FB quadrato. ergo reâangulum
fub A: Be, una cum quadrato ex F8, æquale cit reâangulo
fub DE En, una cum quadrato ex F B. commune auferatur
en quadratum. reli uum igitur reétangulum lub AB Bc,
reliquo lub DE un te an Io æquale erit. Œgue fi in cir-
culo duæ redise lineæ le e mutuo fecent, reétan lum fub
fegmentis unius contentum æ uale efi: ei quod lu alterius
fegmentis continetur. Q1941 emonltrare oportebat.
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PROP. XXXVI. THEOR.
Si extra circulum aliquod punfium fumai", é" 46 en in

circulum adam du rafle linea, quarum alun: quidem
zirculum faut, Alma vero contingat ; reflangulum quad

[ab MM femme, à encrine aIumpM inter panât"): (’9’
gamma circumferemiam continetur, «quai: erit ci, quad
à contingente fit, quadrato.

Extra circulum enim ABC fumatur aliquod punâum D,
8c ab eo ad diâum circulum cadant duæ reétæ linea: DCA
ne: ô: DCA quidem circulum ne feeet; on veto con-
tingat. Dico reCtangulum fub AU Do, quadrato, uod fit ex
DE, æguale effe. Vel i itur DCA par centrum tram 1t,vel non
tranht. Primum tran car par cenrrum circuli ne, quod fic

. E, 8c EB jungamr. erit D6 film)": angulus a BD reâus A.
itaque quoniam mâta
linea AC bifariam feéta C
eI’c in E, 8: Ëfi adjici- B

tur c1), te .angulum E
fub un nc, una cum-
quadrato ex E c, æ-

n.recundi. uale ô erit ci quod
En ex En quadrato. æ- A
qualis autem cit CE ipfi En, ergo reétan lum fub au Do,

, . unà cum quadrato quad ex un, æquale e quadrato ex ED.
"74’"mhfed quadratum ex BD efl: æquale quadratls ri (arum EB

no, métas enim angulus en 1mn. reûanguïum igitur
fub AD ne, uns. cum quadrato ex En, œquale efl: ipfarum
a a, BD quadratis. commune auferatur quadratum quod ex
E a; ergo reliquum fub Ah oc reàangulum, quadrato qued
fit à contingente DE æquale erit. Secundo DCA non tranfeat

a x. hujus.per centrum A ac circuli: fumaturque dcentrum a, 8c ad
AC perpendicularis agatur EF, ô: jungancur En ne En,
reâus igitur cit un an lus. ë: quoniam méta linea quas-
dam E F per cenrrum u6ta, refîtam lineam quandam AC
non duéÏam cr centrum ad naos angulos fecat, 8: bifa-

a 3. huju3oriam ipfam ecabite. quare AF ipfi FC CR æquahs. rurfus
quoniam reâa ljnea AC bifariam [cota ef’c in F arque ipfi
adjicitur c1), ent reâangulum fub AD ne, uns, cum qua-
drato ex F c, æquale b quadrato quod ex FD. commune
apponatur qued ex n: quadratum. re&angulum igitur fub

A D ne



                                                                     

LIBEK 111e a;en DC unà cum quadratis ex FC en efi æquale quadratis
ex ne ne. (cd quadratis quidem ex DE n: æquale eft
tex DE quadratum; etenim reclus efc angulus en; -. .
quadratis vero ex c F FE œquale eI’c c quadratum ex c E.t4v7-P"mi-
ergo reé’tangulum fub An oc, une. cum quadrato quod ex
ce, cit æquale quadrato ex en; æquahs autem cit ce ipfi
en; reâangulum igitur fub An DC une cum quadrato ex
En, æquale cit ex en quadrato. Êd quadrato ex en æ-
qualia lum quadrato. t ex E8 BD, fiquidem reétus eft angulus
au). ergo reétangulum fub AD DÇ, una cum quadra-
to ex E8 æquale en: eis quæ ex En BD fiunt quadratis.
commune auferatur quadratum ex en. reliquum igitur
fub AD Dc reâangulum quadrato quod fit ex on æquale
erit. Si igitur extra circulum aliquod punôtum fumatur,&c.
Quod oportebat demonfirare.

Cor. Hinc fi à punéto quovis extra
circulum aflùm to, plures uineæ reâæ A
An Ac circulum ecanteslducantur; redît-
angula comprehenfa fub totis lineis A3
Ac, 8c partibus externis AE AI, inter fe
fun: æqualia. Nam fi ducatur tangens
AD, erit reétangulum fub 13A AE æ uale
quadrato ex A1); 8c reâangulum fu ÇA . D
A F eidem quadrato ex AD erit æquale.
unde reâangula hæc æqualia erunt.

B

PROP.XXXVII. THEOR. ’
Si extra circulum fumatur aliquod punâum, arque 46 eu in

circulum miam due "au linea, quartent aima quidem
circulum feeet, altem vero ineidat: fit autem, quad [126
rota fiente, (7’ exteriu: aIumpta inter punflum, (7 cur-
v4m cirtumfereminm enminetur reflangulum, equale ei
qued 46 incidente fit quadrato 5 inriden: linea circulum
continget.

Extra circulum enim ABC fumatur aliquod unâum D,
etque ab npfo m c1rculum cadant duæ reCtæ ineæ DCA,

’ DE 5



                                                                     

si Eucuois ELEMENTORUM
Dn- DcA quidem circulum feeet, Da veto incidat 5 firque
te angulum fub An Dc æquale qua-
drato quod fit ex D a. Dico ipfam D n
circulum Ale contingere. Ducatur enim

O I7- hui"!- reéta linea DEacontingens circulum ABC
a: fumatur circuli ne centrum, qu
fit r, junganturque ne En En. ergo an-

s [8.huiu30 gulus un reaus cit 5. 8: uoniam DE
circulum ABC contin ’t, cent autem
ou; reâangulum fu An Dc æquale

c exam- erit c uadrato ex DE. fed reâangu-
adem° lum fu A D ne ponitur æquale qua-

drato ex D a. quadratum igitur quod
ex D a quadrato ex D a æquale erit.
ac propterea linea DE erit ipfi D3 æqualis. en: autem 8c en
æqualis FB. duæ igitur DE ne duabus Da BF æquales

d l- l’âme faut; 8c bafis communis en; angulus igitur DE? efidæqualis
angulo DBF; reétus autem en: DEF, ergo a: on]? en: reCtus.
arque cit en produét: diameter. quæ vero ab extremitate
diametri circuli ad reâos angulos ducitur, circulum con.

e Cor. 16. tingit o. ergo on circulum ne contingat necefle efi. fimi-
huit". liter demonfirabltur a: fi centrum fit in ipfa Ac. Si igitur

extra circulum fumatur aliquod puna-nm, &c. mye! de-
monfirare oportebat.

EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELE M EN TO RU M

LIBER, sÜMRT’Us.

DEFINITIONES.
I.

le U n A ,reüilinea in
figura reCtilinea de-
fcribi dicitur, quando

unuf uifque figuræ deièriptæ
angu us, unumquodque latus
ejusqin qua defcribitur, con-
mugit.

II.
Figure. fimiliter circa figuram defcribî dicitur, quandou-

numquodque latus defcriptæ, unumquemque angulum ejus
c1rca quam defcribitur, contingit.

III.
F igura reâilinea in circulo defcribi di-

ciLur, quando unufquifque defcriptæ fi-
gura: angulus circuli circumferentiam
contingit.

1v. i
Figure reüilinea circa circulum de-

fcribi dicitur, quando unumquodque la-
tus defcriptœ, circuli circumferentiam

contingit. f
4 F2. V.



                                                                     

34, Eucnrnrs ELEMENTORUM
V.

Circulus fimiliter in figura reâilinea defcribi diciturq
quando circuli Circumferentia unumquodque latus ejus in
qua. defcribitur, contingit.

VI.
Circulus circa figuram reétilineam defcribi dicitur, quan-

do circuli circumferenua unumquemque angulum ejus cir-
ca quam dcfcribitur, contingit.

VIL
Reéta linea in circulo aptari dicitur, quando ejus extre-

main circuli Circumferentia fuerint.

PROPOSITIO I. PROBLÉMA.
In data circula, dans rafle linea que diamem eju: major

mm fit, «æqualem retient lineam apure.

Sir dams circulas ABC, data autem méta linea non ma-
jor circuli diametrop.’ Oportet in circule A ne reCtæ lineæ
D æqualem rectam lineam aptare. Ducatur c1rculi Anc dia-
meter. B c. Siquidem i itur
ac fit æqualis ipfi D, fa um
jam erit quod proponeba- A
tur. etenim in circule ABC Baptata en: ac reâæ lineæ D
æqualis. fin minus, major
en ac quam D, ponaturque D F

a ;.primi.a ipfi D æqualis ce: 8c cen- ,tro quidem c intervallo autem c a circulus defcribatur
AEF: 8c CA jungatur. itaqueguoniam punétum c cen-
trum cit AEF circuli; erit CA lpfi ce æqualis. fed D cit
æqualis ce. ergo 8c D ipfi Ac æqualis erit. In date igitur
circulo ABC datæ reétæ linea: D, non majori circuli dia-
metro, æqualis aptata cit Ac. (aigri facere oportebat.

PROP. Il. PROBL.
In circula dm, data triangula equiangulum triangula»:

defcribere. v
Sir datas circulus ABC, datum autem triangulum on.

u Oportet in ABC c1rculo defctibere triangulum triangqu DEF
4 va ("un æquiangulum. Ducatur méta linea ou: contingens 4 culcu-

um
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LIBER 1V. a;lum ABC in punao A: 8: ad reétaim lineam AH, ad
punâum in ca A, angulo par æqualis bangulus commua-
tur HAC. rurfus ad reétam ’G
lineam Ac, 8c ad punétum A .
in ipfa A, angulo DFE æqualis D
5 conüituatur angulus c A B ; b amarinai.6c a c jun atur. quoniam
igitur circu um ABC contin- E F
glt quædam reéta HAG; à 4 B C
contaétu autem in circulum
duéta cit Ac: erit HAc angulus æqualis c ci qui in al-c 3h "nii-
terno circuli fegmento confiitit, Videlicet ipfi ABc. fed
BAC angulus æ ualis cit angulo DEF, ergo 8: angulus ABC
angulo DE F ci æqualis. eadem ratione 8c angulus ACD
efl: æqualis angulo DFE. reliquus igitur BAC angulus re-
liquo EDF æqualisderit. ergo triangulum ABC triangulod 1- Cor:
D E F cit æquiangulum, 8c defcri rum cit in circulo ABC. 31’P"""’
In dato igitur circulo dato triangu o æquiangulum triangu-
lum defcriptum cit, QlLOd facere oportebat.

PROP. Il]. PROBL.
C5104 datum circulum triangula data equiangulum triangu-

lum defiribere. qSir datus circulus ABC, datum autem triangulum DEF.
Oportet circa circulum ABC defcribere ta iangulum triangule
DE F æquiangulum. Protrahatur ex utraque parte en ad

ana-a H, G, 8c fumatur circuli A ne cenrrum K: 8c recta
inca KB utcunque ducatur: conflituaturque ad reé’cam li-

neam x3, 8c ad punétum I- D .in ea K, angulo quidem DEG
æ ualisnangulus BKA, an-
gu o autem D F H æqualis
angulus an, 8: par A, n,c, E P 1’ . 334mm...
punéta ducantur reôtæ ii-
ncæ LAMMBN MCL c1r- ,
culum ABC contingentes â. M B N b "Jeun.
Œpniam igitur circulum ABC contingunt L M M N N L
in punchs A, B, c, à centro autem x ad A a c punéta du-
cuntur KA K5 ne; erunt anguli ad puné’ta A n c reétic.ns.:enii.
8c quoniam uadrilateri max anguli quatuor quatuor re-
étis æquales unt, etcnim in duo triangula dividitur, quo-
rum anguli KAM KBM (un: mai; crunt reliqui AKB AM3
duobus reétis æquales. funt autem 8: D E G D a F :rquales
duobus métis. anguli igitur Ax a A M a angulis DEG DEF

F æquales
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çqudes flint, quorum Axa ipfi DEG efi: æqualis. ergo re-
liquus AM5 reliquo DE? æqualis erit. [imiliter demonfira-
bitur an lus LN B i fi DFE æqualis. ergo 8c reliquus

4 1.901". MLN et æqualis 4 re iquo EDF. æquiangulum igitur cit
3” 1mm” LMN triangulum triangulo DEF; 8c defcriptum en: circa

circulum ABC. (ardue c1rca datum circulum trian ulo dato
æquiangulum triangulum defcriptum cit. Quod acere o-

portebat. V
PROP. 1V. PROBL.

. In data triangula circulum deferibere.

. t Sit datum triangulum ne; Oportet in triangulo ABC cir-
4 9: Flml-Cl11um defcribere. Secentur a anguli ABC BCA bifariam

rectis lineis BD cD uæ conveniant inter [e in D punéto:
, I 8C à punâo D ad re as lineas An 3c CA perpendiculares

’ l1-l’l’lm’r5ducantur DE Dr DG. Quoniam angu-

lus E BD cit æqualis an ulo un, cil: A
autem 8c retiras un re o BFD æqua-
lis: erunt duo triangula EBD par,
duos angulos duobus angulis æqualcs
habentia, 8c unum latus uni lateri æ-
quale utrique commune BD, uod [ci-

. , tur. ergo 6c reliqua latera reliquis late- Ç
’ *5’P"m’-ribus æqualia c habebunt, atquc erit D E À

æqualis DE. a: eadem ratione DG æqua- A A
lis DE. ergo 8: DE ipfi DG cit æqualis. B F C
tres igitur recta: linea: DE DE DG in-
ter fe æquales funt; quare centre Dintervallo autem unius
ipfarum DE DF DG circulus defcriptus etiam pet reliqua
tranfibit punch; a: métas lineas An ne CA continget;
propterea quod reâi flint ad E F ç anguli. fi enim ipfas fe-

z 6 un? cet, quæ. ab extremitate diametri Circuli ad reâos angulos
l t l’ducn:ur mtra Circulum cadet, quod efi abfurdumd. non

igitur centro D, intervalle autem unius ipfarum DE DE Do
c1rculus defcriptus feeabit reétas lineas An ac CA, quare
ipfas continget; arque erit circulas defcriptus in trian Io
une. In dato igitur triangule ne circulas EFG d cri-
ptus el’c. Quod facere oportebat.

lxcet uni æqualium angulorum ubtendi- G

PROP.
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PROP. V. PROBL.

Circu datum trinngulum circulum defiribere.

Sit datum triangulum ne. Oportet circa datum triangu-
lum Anc circulum defcribere. Sccentur An Ac bifariam" "rififi-
in D, E punétis: 8: a punais D E ipfis A8 Ac ad rectos , ,
angulos 6 ducantur DF EF quæ quidem vel intra trianguJ "4m"-
lum ABC conveniant, vel in recta linea ne, vel extra
ipfam. Conveniant primo intra triangulum in punâo F: 8:

ne Fc FA jungantur. Œoniam igitur AD efi æqualis Da,
communis autem 8: ad rectos an ulos DF; erit bafis A F I .
bafi Fa æqualis r. fimiliter oflen etur 8c CF æqualis FAJ 4- FM"-
ergo 8c nF cit æqualis FC. tres igitur FA FB FC inter fe
æquales funt. quare centro F, intervallo autem unius ipfa-
rum FA Fa FC circulus defcriptus etiam per reliqua punéta
tranfibit: at ue erit circulus defcriptus circa triangulum
ABC. 8c defcnbatur ut ABC. Secundo DF EF conveniant in
reéta linea ne, in punéto F ut in fecunda figura, 8c AF jun-
gatur. fimiliter demonfira imus punâum F cenrrum efl’e
circuli circa triangulum ABC defcripti. Poitremo DE EF con-
veniant extra triangulum ABC rurfus in F punâo, ut in
tertia figura: 8c jungantur AF F8 PC. 8C quoniam rurfus
AD cit æqualis Dia, communis autem 8c ad redîtes angulos
DF, bafis AF bail F3 æqualis erit. fimiliter demoni’crabimus
8c cF ipfi FA æqualem cire. uare 8c BF cil: æqualis FC. rur-
fus igitur centro F, intervaflo autem unius ipfarum FA FI
Fc crrculus deferiptus a: per religua rranfibit unâa; at-
que erit circa triangulum ABC efcriptus. irca datum
igitur triangulum circulus defcriptus cit. I Qu’od facere

oportebat. lCar. Si triangulum fit redangulum centrum circuli ca-
det in latus angulo recto opEofitum. fi acutangulum cadet n
cenrrum intra triangulum. obtufangulum cadet extra A. 4 si. ww-

F4 PROR

l
l

f .
l
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PROP. VI. PROB L.

In data circula quadrant": deferibere.

Sir dams circulus ABCD. Oportet in ABCD circule qua-
dratum defcribere. Ducantur circuli ABCD diametri ad
reétos angulos inter fe AC BD: 8: An BC CD DA jungan.

tur. Œoniam igitur 8E en A -æqualis En, etemm cenrrum
cit E, communis autem, 8c ad
rectos angulos EA; erit bafis B E D i4 4- Primi-BA æqualis A bafi AD. 8c ea- q q
dem ratione utraque ipfarum q

Cne CD utriq; BA AD cit æqualis;

æquilaterum igitur cit ABCD v nquadrilaterum. Dico 8c rectangulum cire. Quoniam enim
reâa linea BD diameter cit A ne D circuli, erit BAD remi-

i 31- mmvcirculus. quare angulus BAD redus 5 eii. a eadem ratione
unufquifque ipforum ABC BCD CDA cit recrus. reaangu-
lum igitur cit ABCD quadrilaterum. oflcnfum autem efi, 86
æquilaterum efi’e. ergo quadraium necellano erit, de-
fcriptum en: in cireulo .A B c D. In dato igi’ur A ne D Circulo
quadutum ABCD delcriptum cit. QIPd facere Oportebat.

PROP. VIL PROBL.
Circu datum circulum quadrntnm defcrilaere.

Sir datus circulus ABCD. Oportet circa A nCD circulum
quadratum delcribere. Ducantur circuli ABCD duæ dia.
metri Ac BD ad reétos inter fe angulos, 8: per punôta A, a,
C, D ducantur circulum A BCD G A F

,17. mua. contingentes! FC GH Hic KF.
Quoniam igitur FC contingit
circulum ABCD, a centro au- l 1-.
tem E ad contaüum qui cit 3 I Db il. tertiî- ad A ducitur FA; erunt à an-
guli ad A reéti. eadem ratione,
8C anguli ad punéta B, C, D te. 1H: C ’K’
au flint. 8c quoniam angulus AEB reüus cit, cil: autem 8c

ç taquinai. reétus En, erit GH ipfi Ac parallela r. eadem ratione, 86
Ac parallela cit FK. fimiliter demonflrabimus 8c utramque
ipfarum CF me ipfi BED parallelam effe. quare a: GF cit

flgo,primi.paraucla HK. d parallelo ramma igitur fun: 0K GC AK FB
r u-i’ilmhnx, ac proprerea CF qui cm cit c æqualis HK, CH vero ipfi

Fig. a: quoniam A; æqualis cit BD, (cd AC quidem utriqruc

. . , 1p a-

ealwa-ŒM-n- (At.- -: n «w .u-r



                                                                     

LIBER 1V.
ipfarum CH FK cit d æqualis; BD vero æqualis utrique CF
HK, 6c utraque CH Fic unique CF HK æqualis erit. æqu1-
laterumi itur cit FCHx quadnlaterum. DICO 8: rectan-
gulum e e. Quoniam enim parallelogrammum cit. CBEA,
arque cit reéÏus AEB angulus, 8c ipfe AGI! reétus erit f. Si-
militer demonfisrabimus angulos eriam ad punâa H x F
reé’tos eflè. reérangulum i gitur eI’t quadrilaterum FGHK. de-

monltratum autem el’c 8c æquilaterum. ergo quadratum fit
neceiTe cit, 8c defcriprum cit circa circulum ABCD. Circa
datum igitur circulum quadratum defcriptum cit. (fil-m
facere oportebat.

*PROP. VlIl. PROBL.
In data quadrato circulum defrribere.

Sitdarum uadratum ABCD. Oportet in quadrato ABCD
circulum de cribere. Secetur utraque ipfarum AB AD bi-
fariam tin punétis F, E. 8c per E quidem alterutri ipfarum
A8 CD parallelaiducatur EH: pet F vero ducatur Fic pa-
rallela balterutri AD ne. pa- A E D
rallelogrammum igitur cit u-
numquodque ipforum AK K8 K N
1AHHDriiCCC13CCD.ôc r G. lKatera ip.orum qua: ex oppo-
fito, fuma: ualia v. Et quo- K jniam DA e æqualis AB, 8c
ipfiusquidem ADdimidium cil: B Il: C
AE, ipfius vero An dimidium AF; erit AE ipfi AF æqualis.
quare 8c oppofrta latera æqualia flint. ergo FC cit æqualis
GE. fimiliter demonfirabimus, 8c utramque ipfarum CH
GK utrique FG CE æqualem cire. quatuor igitur CE CF
CH GK inter fe funt æquales. itaque centro quidem C, in-
tervallo autem uniusipfarum CE CF CH CK circulus de-
fcriptus etiam pet reliqua tranfibit punéta, à métas lineas
An 8C CD DA continget; ropterea quod anguli ad E, F, H, K,
reâi faut: fi enim Circu us fecabit rediras lineas An ac c D
DA, quæ ab extremitate diametri circuli ad redîtes angulos

a io.primi.

b 3Lprimi;

c "quittai.

ducitur intra circulum cadet; quod defl: abfurdum. nondr6.tertii.
igitur centro quidem C intervalle autem unius ipfarum CE
CF CH 0x circulus defcri tus teétaslineas An ne CD DA
fecabit. quare ipfas nece ario continget; at ue erit de-
fcriptus in quadrato ABCD. In dato igitur qua rato circu-
las defcriptus cit. Œod facere oportebat.

PROP.

..-x-......4.. -... r”d
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4 3. Pfîmî- DA c angulo B AC æqualis A.

6 6. mimi.

par. remn-

i t. bujus.

e f. hujul.

EUCLrDts ELEMENTORUM

P ROP. 1X. PROBL.
Cire-e datum quadratum circulum defrrilaere.

Sit datum quadratum ABCD. Oportet circa ABCD qua-
dratum circulum defcribere. Jungantur AC BD qua: fe
invicem in puncto E fccent. Et quoniam DA eii æqualis
AE, communis autem AC; duæ DA Ac duabus BA AC æ-
quales flint; 8c bafis Dc æ-
qualis bafi 8C; erit angulus Î;

angulus igitur DAB bifariam
(a us cil: reéta linea Ac. fi-
militer demonflrabimus u-
numquemque angulorum ABC «B c
BCD CDA reétislineis Ac "
DE bifariam feâum effe. quoniam igitur angulus DAB an-
gulo ABC ei’r æqualis, atque cit anguli quidem DAB di-
midium angulus EAB, anguli vero ABC dimidium EBA; 8c
EAB angulus angulo en .açqualis erit. quatre 8c lattis EA
1mm E B ca à æquale. fimiliter demonitrabimus 8: utram-
que reüarum linearum ne En unique EA El! æqualem eflë.
ergo quatuor recta: linea; EA E3 ne ED inter fe funt æ-
quales. centr igitur E, intervalle autem umus ipfarum E A
E a E e ED rculus defcriptus etiam per reliqua punâa
tranfibit; arque erit deferiptus circa ABCD uadratum. de-
l’cribatur un ABCD. Circa datum igitur qua ratum circulus
defcriptus cit. Qgpd facere oportebat.

PROP. X. PROBL.
Ififcele: triangula»: confiituere, habens unumque angulo-

rurn qui funt 4d bafim, duplum reliqui.

Exponatur recta quædam linea A3 8c feeetur in c pun-
&o, rta ut mât-angulum contentum Îub An ne æquale a fit

ci, uod ex c A defcribitur, E
qua rato: 8c centra quidem
A, intervallo autem An circu-
lus defcribatur BDE; aptetur-
que in son circulo recta li-
nea BD æqualis b ipfi AC qua: i C ’
non cit major diametro circuli
BDE: 8c junâis DA ne, cir- P. D
ca ADC triangulum c circulus A CD defcribatur. itaque quo-
niam reékangulum An se æquale eft quadrato quod fic, ex

A c ;

d

. W.«* --.- mut... -m 4.4.. -.---..
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Liman 1V. 9:Ac; æqualis autem ef’c AC ipfi BD; erit.fub AB BCIreCtan-
gulum quadrato ex BD æquale. 8: quoniam extra Circulurn
ACD fumptum cit aliquod punâum B, 8c à punéto a in
circulum ACD cadunt duæ reétæ litiez BCA BD, quarum
airera quidem (ecar, altera vero incidit, arque cil: re-
âangulum fub A8 BC æquale quadrato ex BD: reéta li-
nea BD circulum ACD d continget. uoniam igitur BD con-d 37. tefliî.
ringit, 8c à contaCta ad D duéta cl ch r erit BDC angu- n
lus æqualis 0 ei qui in alterno circuli Êgmento coniEi-t 31- ("f"-
tuitur, videlicet angulo DAC. quod cum angulus une æ-
qualis fit ipfi DAC, communis apponatur CDA, totus igitur
BDA cit æqualis duobus angulis CDA DAC. lcd ipfis CDA l
DAC exterior angulus Ben ei’r f æ ualis. ergo 5c EDA æ-f infimi-
qualis cit ipfi BCD. fed BDA angu us cligæqualis angulos filmai
CBD, quoniam 8: lattis AD lateri An cil: æquale. ergo 8c
DBA ipfi BCD æqualis erit. tres igitur annuli BDA DBA
BCD inter fe æquales font. 8c quoniam angulus DBC æqua-
lis cit angulo aco, 8: latus BD lateri De efi: b æquale. (en BD b 5- Pümîr
ponirur æqualis ipfi CA. ergo 8c CA cit æqualis CD. quare
&an ulus CDA æqualis cil: angulo DAC. anguli igitur CDA
DAC imul fumpti ipfius anguli DAC duplices funt. cil: autem
8c BCD angulus angulis CDA DAC æqualis; ergo a: ne D
duplex e11 ipfius DAC. fed aco ei’r æqualis alterutri ipfo.
rum EDA DBA. uare a: urerque BDA DBA ipfius DAB
efi duplex. liofce es igitur triangulum conflitutum cf: ADB
habens utrumque eorum angulorum qui funt ad bafim, duo
plum reliqui. Quod facere oportebat.

PROP. XI. PROBL.
In data circula pentagonnm equilaterum à equinngulum

defrribere.

Sir datus circulus A a c DE. Oportet in A ne D E circulo
pentagonum æquilaterum 8c æquiangulum defcribere. Ex-

ponatur triangulum ifofceles AF CH habens utrum ue co-
rum qui funt ad ba 1m CH r
angulorum, duplum a anguli B "un hum.
qui en: ad F: 8C defcribatur Jin Circule ABCDE triangu-
lo F C H œquiangulum 5 tri- H i a. liujul,angulum ACD, ira ut angulo
quidem qui cit ad F æqualis fit angulus CAB; utrique
veto ipforum qui ad G H, fit æqualis uterque ACD CDA. 8c

urerque

.M... . .1
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uterque igitur ACD CDA anguli CAD cit duplus. fecetur

a 9- "Inhuterque ipforum ACD CDA bifariam e mais lineis CE D8 :
8: An ne DE EA Jungantur. mgoniam igitur uterque
ipforum ACD CDA duplus r A
e11: ipfius CAD, 8: feâi funt
bifariam métis lineis c E D B, r
quinque anguli DAC Ac-E q B
zen CDB BDA inter fe funt
æ uales. æquales autem an-
gui in æqualibus circumfe- n

415-tenîi.tcntiis inlifiunt 4. quinque
n igitur circumfcrentiæ AB BC CD DE EA æquales funt in-

"9u ("miter (e. fed æqualcs circumferenrias r æquales reétæ lmeæ
fubteudunt. ergo 8: quinque reétæ lineæ A8 ne CD DE
EA inter fe æquales flint. tequilaterum igitur cit ABCDF.
pentagonum. Dico 8: æquiangulum cire. (liloiiiam enim
circumtierentia A8 æqtulis eût circumferentiæ DE, commu-
nis apponatur BCD. rota igitur ABCD cireumfercntia toti cir-
cumterentiæ E D c a cit æqualis, 8: in circumfereutia qui-
dem ABCD infiflit angulus AED, in circumferentia veto
EDcB infiflit EAE. ergo 8: FAE angulus en æqualis an-

];7. ami. gulo AEDf. eadem ratione 8: unufquilquc angulorum Aac
BCD CD a unicuique ipforum BAI-1 AED cit æquahs. æ-
quiangulum igitur efi ABCDE entagonum: oiienfum au-
tem cit 8c æquilaterum efle. Cigare in daro circule penta-

onum æquilaterum,8: œquiangulum defcriptum cit. qud
Encre oportebat.

PROP. XII. PROBL.
Circa datum circulum pentagonurn equilntrrurn à aqui-

angulurn defiribere.
r

Sir darus cireulus ABCDE. Oportet circa circulum ABCDE
pentagonum æquilaterum 8: æquiangulum defcribere. In-

, P" u, telligantur pentagoni in circulo defcnpti A angulorum pun-
hujus. (la elfe ABCDE, ira ut eircumferentiæ AB Be cD DE EA En:
6 i7.eertii. æquales; 8: pet punch A,B,C,D,E, ducanturbcirculum con-

tingentes en Hi: KL LM MG, 8: fumpto circuli .43an
centro F, jungantur FB FK FC FI. FD. Caipniamigirur
reâa linea x r. contin it circulum ABCDE m pun6to C,
8: à. centre F ad conta um qui cit ad c duéta cil: Fc, erit

.- r8. tertii. Fc ad ipfam erperpendicularisc. reâus igitur cit uterque
angulorum qui unt ad C. eadem ratione 8: anguli qui ad
punchs. B D rcéti funr. 8: quoniam rcâus angulus cit FËK,

qua ra-

x A -.-.J



                                                                     

Liner: IV. 95quadratum quod fit ex Fi: æqualc (et? quadratis ex chaæïîmî-
ex. 8: ob eandem caufam quadratis ex FB BK æqua-
le en: ex F K quadratum. aquadrata igitur ex Fc et: A
quadratis ex F a B x æqualia

lunr, quoruniquod ex Fc Il ileiquodex FB CR æqude.
ergo reliquum quod ex CK B D
reiquo qued ex 3x æqude
erit. æqualis igitur cit in: K C L
ipfi ex. 8: quoniam Fa ef’r æqualis FC, communis autem
Fx, duæ BF F1: duabus CF FK æquales flint; 8: bafis Bi: . .
ei’t æqualis bali KG; erit angulus c itaque BFi: angulo’ ad’un!!-
XFC æ ualis, angulus veto BKF angulo Fxc. duplus
igitur ci angulus BFc anguli KFC, 8: angulus BKC du-
plus ipfius FKC. eadem ratione, 8: angulus CFD anguli
CFL cit duplus: angulus veto CLD duplus anguli CLF.
8: quoniam circumferemia ne circumferentiae CD ei’t æqua-
lis, 8: anguàus BFC angulo CFD æ ualisferit. arque Cfif37.tcuîl
angulus ui cm BFC anguli KFC uplus: angulus veto
DFC dup us ipfius LFC. æqualis igitur en: angulus KFC
angulo CFL. icaque duo triangula funt FKC FLc, duos an-
gu os duobus angulis æquales habentia, alterum alteri, 8:
unum latus uni lateri æ uale quod ipfis commune cit FC :
ergo 8: reliqua lareta re iquis lateribus æ ualia habebunt (,8 25-PfimÎ-
8: reliquum angulum reliquo angulo a: ua cm. redira igitur
linea KG ei’t æqualis reâæ CL, 8: angu us FKC angulo FLc.
8: quoniam KC cit æqualis CL, erit KL i fins KC dupla.
eadem ratione, 8: H 1: ipfius B 1: dupla o endetur. rurfus

uoniam Bi: oflenfa cit æqualis ipfi Kc, arque ei’r KL qui-
em dupla KC, HI: vcro ipfius Br: dupla: erit HK ipfi

tu. æ ualis. fimiliter 8: unaquæqueipiarum CH GM ML
often etur æqualis utri ue H1: xL. æquilaterumi itur cit
CHKLM pentagonum. ico etiam æquiangulum e e. Q19-
niam enim angulus FxC cit æqualis angulo FLC; 8: ofien-
fus cit angulus HKL duplus ipfius Fxc; ipfius vero FLc
duplus KLM: erit8: HKL angulus angulo KLM æqualis.
fimili ratione oi’rendetur 8: unufquifquc ipforum me Heu
GML utrique un. KLM æqualis. quinque igitur anguli GHK
HKL KLM LMG MCH inter fe æquales funt. Ergo æqui-
angulum cit GHKLM 1Ipentagonum. ofienfum autem efl:
etiam æquilaterum e e: 8: defcriptum e11: circa ABCD:
circulum. ŒCd facere oportebat.

PROPJ
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PROP. XIII. PROBL.

In data pentagone, quod.equilaterum à" equinngulum fit,
circulum defcribere.

Sir’ datum pentagonum æquilaterum 8: a: uian lum
. ABCDE. Oportet in A BCDE pentagone circu um efcri-

I 9-Ptïmhbere. Secetur uterque angulornm BcD CDE bifariamt
reâis lineis CF DF; 8: a punéto F in que cenveniunt in-
ter (e CF DF ducantur reâæ lineæ FB FA FE. QlLoniam
igitur ac cit æqualis C D,
communis autem CF, duæ BC A
CF, duabus DC et? æquales G
funr, 8:-angulus neF cit æ- B Equalis angulo DC F. bafis i i-

* Ç-Ptimî-tur BF bafi FD eiHæqu is, L
8: n PC triangulum æquale
triangule DCF, 8: reliqui an- C K D
guli reliquis an ulis æquales . . aquibus æqualia ateratfubtenduntut; angulus igitur CBF au:
gulo cDF æqualis erit. 8: quoniam angulus CDE.angu11
CDF efl: duplus, 8: angulus quidem CDE angulo ABC æqualts,
angulus veto CDF angulo CBF æqualis; en: 8: CBA angu-

- lus duplus anguli en, ac propterea angulus ABF angulo
CBF æqualis. angulus igitur ABC bifariam feaus en: redira
linea BF. fimiliter demonitrabitur unumquem ue angulo-
rum BAE AED teôtis lineis AF FE bifariam Ieâum elfe.
à punéto F ad teâas lineas AB Bc CD DE EA ducantur

c taprimiœperpendiculares FC FH F1: FL FM. 8: quoniam angulus
HCF cit æqualis angulo KCF; cit autem 8: reâus FHC
recto Fxc æqualis: erunt duo triangula me FKC, duos
angulos duobus angulis æquales habentia, 8: unum lattis
uni lateri æquale, commune fcilicer utrifque Fc, qued uni
æ ualium au lerum fubtenditur. ergo 8: reliqua latera

4:6.Frimi.te iquis lateri us æqualiad habebunt, arque erit perpendi-
cularis PH perpendiculari Fi: æqualis. fimiliter oflendetur ."A ,
8: unaquæque ipfarum FL FM F0 æqualis utrique FH FK. J l
quinque igitur reâæ lineæ FC FH Fi: FL FM inter (e æ-
quales flint. quare centre F intervalle autem unius ipfatum
FC FH F1: FL FM, circulas defcriptus ctiatn pet reliqua
tranfibit punéta, 8: métas lineas AB ne CD DE EA con-
tinger; propterea qued anguli ad GHKLM reéti futit. fi enim
non continget, fed ipfas feeet, quæ ab extremitate diame-
tri circuli ad teâos an los duettur, intra circulum cadet, :8

e IÊJCI’IÏÎ. qued abiurdumtefl’e o culum cit. non igitur centre. F, 8:

inter-
" e.



                                                                     

LIBER 1V.
intervalle une ipforum punétorum GHKLM circulus de-
fcriptus teétas lineas AB BC ce DE EA feeabit. quare ip-
(as contingat neceffe cit. defcribatur ut CHKLM. In date
igitur pentagone qued cit a: uilaterum, 8: æquiaugulum
Circulus deicriptus cit. Quo facere oportebat.

Cor. Si duo anguli proximi figuræ æquilatetæ 8: requi-
an ulæ bifecentur,8: a unâo in que ceèuntlineæ angulum
bi ecantes,ducantur te æ lineæ ad reliques figuræ angulos,
omnes anguli figuræ erunt bifeéti.

PROP. XIV. PROBL.
Circa datum pentagonum quad eqnilaterum (9’ equiangu-

lum jir, circulum defrribere.

Sir datum pentagonum æquilaterum 8: æquiangulum
ABCDE. Oportet circa penta onum ABCDE circulum de-
feribere. Secetur uterque ip orum BCD CDE angulorum
bifariam a teéîtis lineis CF FD: A
8: à punâto F in que conve-
niunr recta: lincæ, ad punéta
B A E ducantut F3 FA FE- 8: B
unufquifque angulorum CBA
BAI: AEDreétis lineis BF FA
FE bifariam bfeétus erit. Et

E

95’,

a 9 .primi.

D i Compta;quoniam angulus BCD angulo ’ cadence.CDE cil: æqualis; atque cit anguli quidem BCD dimidium
angulus FCD, anguli veto cDE dimidium CDF; erit 8:
FCD angulus æqualis angulo FDc, (and? 8: latus CF lateri
BD cit æquale c. fimiliter demonitra
fatum FB FA FE æqualis unicuique FC FD. quin ne igitur
redise lineæ FA F8 Fc FD FE inter fe æqua es nt. ergo
centre F, 8: intervalle uniusipfotum FA FE FC FD FE, Cir-
culus defcriptus etiam pet re iqua tranfibit punéta: arque
erit defcriptus circa pentagonum ABCDE qued æquilaterum
en: 8: æquiangulum. defcribatur, 8: lit,ABCDE. Circa da-
tum igitur pentagonum æ uilarerum 8: æquiangulum cir-
culus defcriptus cit. Q facere oportebat.

PROP. XV. PROBL.
In data eireulo bexngonunt equilnterurn, (r equiangulum

deftribere.

Sir datus circulas ABcDE F. Oportet in circuli ABCDEF
hexagonum æquxlaterum 8: æquiangulum defcribere. Du-

" catur

itur 8: unaquæque ip-’ 5- Fini.
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catur circuli A BCDEF diameter AD, fumaturque centtum
circuli c 5 8: centre quidem D, intervalle autem DG cir-
culus deicribntur ECCH, junctæ EC ce ad putiets. B F
producanrur, 8: jungantur AB Bc CD
DE EF FA. Dico hexagonum ABCDEF
æquilarerum 8: æ uiangulum elfe. Q140-
niam enim C pun um centrum cf: A ne
DEF circuli, erit CE ipfi GD æqualis.
rutfus quoniam D cenrrum cit circuli
EecH, erit DE æqualis DG: fed CE
ipfi CD æqualis eiienfa cit. ergo CE ipfi
ED ef’c æqualis. æquilaterum igitur cil:
ECD triangulum, i coque tres ipfius an-

11,53? 5: uli ECD GDE.DEG inter fe æquales-
l, , , unt, &funtrriangulirres anguliæqua-

sa4"""Llesbduobus mais. angulus igitur ECD
duorum reüorum tertia pars en. (imiliter of’rendetur 8:
DCC duorum reâorum tertia pars. 8: quoniam reâa linea
CC fuper reàam En infiflcens, an les qui deinceps (un: Bac

e l3.primi.CG n duobus métis æ uales c e cit - erit 8: reliquus ce B
tertia, ars duorum te orum. anguii igitur ECD me ces

I . inter e (un; æquales. 8: qui ipis ad verticem funt an-
ï ’irPrlml- guli s c A A c F F G E æquales d fun: angulis E C D DE c

ces. quare fex anguli ECD DCC CCB BCA ACF FCE
., inter fe æquales funr. fed æquales anguli æqualibus cit-

’ 15- mm cumferentiis infifiunt c. fex igitur circumferentiæ AB ne
f: mm CD DE EFFA inter fe (un: æ uales: æquales autem cir-

9i ’cumferentias æqualesfreétæ inca: fubtendunt. ergo 8:
(ex rcétæ lineæ inter fe æquales (in: neceiTe cit. ac propre-
rea æquilaterum cit A BCDEF hexagonum. Dico 8: æqman-
gulum efl’e. Œoniam enim circumferentia AF circumfe-
rentiæ BD cit æqualis, communis apponatur circumfere’n-
ria ABCD: rota igitur FABCD circumferentia æqualis cit toti
circumfcrentiæ EDCBA. 8: circumferentiæ quidem FABCD

a angulus FED infiI’tit, ’circumferentiæ veto EDCBA infif’tit
xî7-œmhangulus AFE. angulus igitur AFE angulo DEF cit: æqua-

lis. (imiliter eftcndentur 8: reli ui anguli hexagoni ABCD
EF figillatim æquales utrique ip orum’ AFE FED. ergo æ-

uiangulum ei’t A BCDEF hexagonum. ofienfum autem cit
8: æquilarerum cire: 8: defcriptum en; circule A ne D EF.
In date igitur circule hexagonum æquilaterum, 8: æquian-
gulum defcriptum cit. uod facere o ortebat.

Ex hoc manifeitum e hexagoni arus, ei quæ cit ex
centre circuli æquale cire. 8: fi pet punâa. ABCDFF con-
tingentes circulum ducamus, circa circulum defcrilaetur

i exa-

tu.

y..- r--: a ’.
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LIRE]! 1V. 97hexagonum æquilaterum 8: æquiangulum,confequenter iis

quæ in pentagone diCta (uni: 8: prærerea (imiliter in date
hexagone circulum infcribemus,8c circumfctibemus. water!
facere oportebat.

P R OP. XVI. P R80 B t..-
In data circula quinderngnnurn aquilarerum élvequinngua

lum defrribere.

Sir datus circulus ABCD. Oportet in ABCD circule quina
decagenum æquilaterum 8: œquiangulum defcribere. Sir
Ac latus trianguli a quidem æquilareri in ipfo circule ABCDO in 1min
*deferipti, pentagoni 5 vero æquilateti latus AB, quarum igiJ î 1- bain
tut partium ei’t ABCDF circu-
lus quindecim, earum circum-
fcrentia quidem A B c, ter-
tia cxiftcns circuli, erit quin- B F
que; circumferenria veto AB, E
qua: quinta ei’r circuli, erit
trium. er o reliqua B c cil:

duatum. ecetur Be bifariam .in puné’to E”. quare titra ue ipfatum RE EC circumferenria-F 3°. renii-
tum quintadecima pars e ABCD circuli. fi i itur jungen-
res DE Ec, æquales ipfis in continuum teôtas incas in cir-
cule d ABCD apremus in ipfo quindecagonum æquilate-J r. bain.
rum 8: æquiangulum defcriptum erit. Quod facere’ opera-
rebat.

Similitcr autem iis quæ diéta funt in pentagone, fi pet
circuli divifioncs, contingentes circulum ucamus, circa ip-
fum defcribetur quindecagonum æquilaterum 8: æquian-
gulum. 8: infupet date quindecagono æquilatero 8: æqui-
angulo circulum inferibemus, 8: circumfcribcmus.

D

* matirai dlfcrilritwldtulAc prîmmdfienàudwlam hm-
goeirimbinfcrîbmab Aviaire, meflofiuaxmmimidenin
puna: A, cmknùninguliqufiri.

G EUCLIDIS
u..- AL
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER .201er s.

DEFINITIONES.
I.

ARS eft magnitude magnitudinis, miner majoris,
P quando minot majorem metitur.

Il.
Multiplex cit major minoris, quando majorem miner

metttur.
III.

Proportio feu ratio cit duarum magnitudinum e’ufdem
generis, fecundum quantitatem, mutua quædam ha trudo.

1V.
Proportionem habere inter fe magnitudines dicuntur,

quæ multiplicatæ fe invicem fupetare pofl’unt.

1 - V.In eadem proportione magnitudines elfe dicuntur, prima
ad feeundam 8: rertia ad uartam, quando prima: 8: tertiæ
æquc multiplices, feeun æ 8: quarta: arque multiplices
juxra quamvis multiplicationem, titra ue utramque, veI
una fupetant, vel una æquales funt, ve unà deficiunt, in-
ter fe comparatæ.

V1.
Magnitudines quæ eandem proportionem habent, pro-

portionales vocentur. « . En

muâtü .- -»»».x



                                                                     

LIBER V.
En magnitudinum Proportionalinm definitio wel-

go apud Interprete: traditur, quam Euclide: in E-
lementofiptz’mo, pro numem folum pofuzt. fozl.

Magnitudines dicuntur elfe ’ptoportionales,
quando Prima Secundæ 8: Tertia (amarra: acque-
multiplex eit,vel eadem pars, vel eandem partes.

’ Sed bec definitio Numerù Cd quantitatibzor com-
men farabilibuc tantnm rompe-tir; Âdeoque cum ’U-
niwrfali: non fit, relie ab Euclide in bac elemento
omnium Proportionalium pro riante: lundi-taro re-
jioitur; 65 diageneralnfub itnltnr culai: magni-
tudinumfleoiei congruent. Interim maltant labarum:
Interprete: ut Definitionem bio lori ab Euclide ex-
pajitorn, ex vulgo retapez; numerorum Proportiona-
lium definitione demonjlrent ; fedfizez’liut multobeo
ab illafluit quam 2’114 ab bac. ê’lwdjîc oflendetur.

Primo Sint ABCD quatuor magnitudine: qui: ’
fient en eadem ratione; prout in definitione 5m ma-
gnitndinet in eadem ratione raflé exponuntur. Si: ne
Prima multiplex femndæ, dico 8 tertiam cange"!
efl’è multiplicernfèuartæ. Sir ex. gr. A niquant y B,

erit C æqualir y D. Capiatur numeru: quilzbet a.
i . a. er une multi lieetur r

filonien; fit 10 :- Ë: onagnl- A: 3:: C: D
tudinem A 59’ c Prima: 65 Ter-
tic: capiantur æque multiplient 25 103 1C 10°

1A ac. Item magnitudz’nnm E66 D SeCüfldÆÜ 3&4"-

tæ copiant!" æque multiplieer I on, 69’ I on. Et per-
defin. quoniam]? aAfint æqualem ton, erunt ac. re-
qualer 10D. et quia A efl quintuplex ex bypotbefi
gifla: B, erunt 2A æqualet I on. and: 55 2C æqualer
1 on. (9’ C æquali: 5D, lia: ejl erit C quintuplez: ip-

fiur D.. q. e. d.

- G a Se-

99

d’7



                                                                     

100 EUCLIDIS ELEMENTORUM
Secundo. Si A fit par: quoi: qui: a, erit

° C eadem par: ipjîne D. Num quia ejl A ad B, fient
c ad D. rum ne A [ftparr quedem ipjiu: a, erit B
multiplex z’p me A; adeo ne per przorem oafum D
erit eadem multiplex 1’pr c, 65 proinde C ea-
dem par: erit magnitudinû D, a: ejl ’A ipjîur B.

. e. .
q Tertio. Sir A equuli: quotlibet quorumvi:
podium ipjiu: B. dira (9’ c elfe æqualem totidem
fimih’um partium ipfiu: D. v. . A in je continent
quartant partent zpjîur B quznquier; bue ejl, fît
A æquali: in, dico ce? C elfe æ ualem in. Nam
quoniam A efl æquali: En; mu tiplieando uorum-
que par 4., errent 4A æquo!" tu. Capzuntur rta-
que æque multiplia: Prime 63
Tertiæ fril. 4A t3 4c; ztem a-
liæ raque multipliee: Secundæ C6
&artæfeil. sa in. üper de- 4A in 4° 7°
finitionem, fi 4Afint æquale: 5B, erunt 4C æqua-
ler yD. ut ofienfum ejl 4A arqua!" eflè f3. aden-
que 63 4C uquale: erunt 5D, ü C equali: 3D.

. e.
Univerfaliter fit A æqualie an, erit C æquuli:

a. D. multz’plirentur enim A E5

operm. Et B GDpern.
Et quoniam ejl A æquali: mA un me m,
B, erit mA æquali: un; un-
de per defî 5221m erit me equuli: un; C3 c 0911415!

au. q. e. . - I l

Bi: C: D.

3:: C: D-

VIL
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LIBER. V.
VII.

(mande autem æquc multiplicium, multiplçx quidem
primæ fuperavcrit multiphcem (ecundæ, mulupleg: veto
tertiæ non fuperaverit multiphcem uartæ, [une puma ad
(ecundam majorem proportionem ha en: dicitur quam ter-

tia ad quartam. -VIH.
Analogia cil: proportionum fimilitudo.

1X.
Analogia vcro in tribus terminis ad minimum confiflit.

X
(bande trcs magnitudines proportionales rum, prima ad

tcrtiam,duplicatam proportionem habere dicctur ejus quam
babel: ad feeundam.

XI.
Q13ndo autem quatuor magnitudines (un: proportions.-

les, prima ad quartam, tri licatam habere proportionem
dicetur ejus quam habet ad ecundam, 8: femper deinceps,
una amplius, quoad analogia procefferit.

XII.
Homologæ, vel fimilis rationis magnitudines, dicuntur

anteccdentcsaquxdem anteccdentibus, confcquentes vero
confequennbus.

X111.

Alterna feu permutata ratio ef’c fumptio antecedentis ad
antecedentem, a: confequentis ad confequentem.

XIV.
Invcrfa ratio cit fum tio confequentis ut antecedentis,

ad antecedentcm, ut a confequcntem.

. XV.Compofitio rationis cit fumptiq antecedentis unà cum
confequentç, tanguam unius, ad lpfam confequentem.

XVI.
v Divifio rationis efi: fumptio excefiùs quo antecedcns fu-

perat confequentem, ad xpfam confequentem.

G 3 XVII.

101
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XVII.
Converfio ratâonis cit fumptio antecedentis ad exceffixm

quo antecedens Ipfam confequentem fuperat. ’
XVIII.

Ex æquo five ex æqualitare ratio cil, cum luxes magni.
tudines extit’erint, 8: aliæ ipfis numero æqua es, quæ bmæ
fumantur 6c in eadem proportione, fueritque ut m primis
ma gnitudinibus prima ad ulfimam in in fecundis magnitu,
dimbus prima ad ultimam: vel a iter, cit fumptio extreo

, mamm per fubtraâionem mediarum.

XIX.
Ordinata proportio efic, quando fuerit ut antecedens ad

confequentem, Ira antecedens ad confequentem; ut autem
confequens ad aliam quampiam, ira confequcns ad aliam
quampxam.

XX.
Perturbata vero proportlo cil, quando tribus exiftentibus

magnitudinibus a: aliis 1pfis numero æqualibus, fuerit ut in
primis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ita in
iecundis magnitudinibus antecedens ad confequentem, ut
autem in primis maonitudinibus confequens ad aliam quam.
piam, ita in fçcun i5 alla quæpiam ad anteçedcntem.

AKIOMATA
1.

E’ufdem five æqualium æque multiplices inter (e æqua,

les guru. Il
(lLarum eadem æque multiplex cil, vel quamm æquales

(un: arque multiplices, ô: ipfæ inter le (un: æquales.

PROPOSITIO I. THEOREMA.
si faerint quottunqu: magnitudines quotcunque magnitudl-

uum, «Indium me", fingula fingulmmwçue dab
tiplim; quatupltx :11 un magnitude animé remplîtes
me": (’3’ 0mm; omnium. l

Sint quotcunque magnitudines au cn, quotcunque ma.
guipudjnum a r, æqualium numero, fingulaç fingularum æe

’ * que
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.LIBER V.
multipliccs. Dico quotuplex elt A a ipfius E, totuplices elfe
5c A3 en fimul ipfarum E a fimul. Œoniam enim A8 æque
multiplex eft ipfius E, ac c1) ipfius If; quo:
magnitudines (un: in AB æ uales igfi E, A
(et cran: 86 in on æquales ip i F. Dmdatur
AB quidem in partes ipfi E æquales, quæ a
fin: A6 on; ô: CD dividatur in parteslæ- A [E
quales i fi F, videlicet ou HD. erit igitur 3--
multitu o partium en au æqualis multi-.
tudini ipfarum AG en. 8c quoniam ne ell
æqualis E, 8c ca æqualis F; eruùt 8c AC c
en æquales aipfis E F. eadem ratione quo-
niam en cil: æqualis E, 8c BD ipfi F; erunt
on un æquale oipfis a F. quot funt icaque H
in A! æquales ipfi E, rot funt 8c in au
en æquales ipfis E F. ergo quotuplex cil ne F
ipfius a, totuplices arum: 8c An CD fimul D
ipfarum a F fimul. Si igitur luerint quozcun-
que magnitudines quotcunque magnitudi-
uum, æqualium numero, fingulæ fingularum asque multi-
plices; quotuplex e17: una magnitudo unius, totuplices e-
runt&omnes-omnium. Quo demonfirare Oportebat.

PROP. Il. THEOR.
Si primalfemnda dque multiplex fuerit a: territ quartz,

filait autem Û quina faraude .2qu multiplex a: [au
quarta; erit niam campofita prima cum quints [canula
me mima: a: ténia cum fexta quarta.

Sit prima au feeundæ c æque multiplex, ac tcrtia DE
nartæ F. Sir autem 8c quinta ne A

.ecnmdæ c asque multiplex, ac
faire EH quartæ F. Dico 8: compo- n
fitam primam cum quima fcil. AG B
fecundæ c vaque multiplicem elle, E
ac tertiam cum fexta (c. DE quar-
tæ F. Œoniam enim A]! æque mul- I I
tiplex en c, ac DE ipfius F5 quo:
magnitudines funt in A B æquales a c H F
c, tot erunt 6: in DE æquales F. eadem ratione ô: que:
fun: in n G æquales c, tot 8c in EH erunt æquales F. quot
igitur funt in tOta AG æquales C, to: erunt ô: in rota D H
æquales F. ergo quotuplex ex AG ipfius c, toruplex cit 86

. on

103

a Axiom.z.
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on i fins F. a: compofita igitur prima cum quinta au le.
cun æ c æ ue multiplex erit, ac tertiam cum fcxta ou
quartæ F. u re fi prima fecundæ.æque multiplex fuerit,
ac tertia quartz, filent autem 8c qumta fecundæ æque mul-
tiplex, ac fexta quartz ’ erit compofita quoque prima cum

uinta æque multiplex ecundæ, ac renia cum l’exta quartæ.
339d oportebat demonftrare.

PROP. HI. THEOR.
Si prima faraude que multiplex fuerit a tffri4 quarta;

filmant! autem que multiplia: prima (’9’ renia; erit
0 ex aquali, fumptmnn rauque utriufque que mul-
tiplex, alun: quidem faunin, aima 7m quarta.

Sit rima A fecundæ n asque multiplex ac tertia c quarta:
D: 8c umantur ipfarum A c æque multiplices tu? on. Dico
x F æque multipliccm r
ellëipfius n, ac au ipfi- F
us D. (150mm: enim
en? asque multiplex cit aipfius A, ac ou ipfius c;
quot magnitudines funt K -
in a F æquales A, rot J.erunt a: in ou æquales
a, dividatnr E F qui-

dem in maguitudines Iipfi A mufles EK H; E A 3 G c n
G H veto dividatur in pmagnitudines æquales c, videlicet et. La. erit igitur ipfa.
rum El; KF multitude æqualis multitudini ipfarum et. LH.
8: ânonnai æque multiplex en A Ëpfius a ac c iplius D; æ-
qu is autem EK ipfi A, a: et. ip i c; erit EK æque mu].
tr lex 1pfius a, ac 0L ipfius D. eadem ratione æque multi-
p ex erit K? ipfius a, ac LE ipfius o. quoniamigltur prima
EX feeundæ a neque multiplex cit, ac tertia GL quartz D;
cit autem 8c quinta KF feeundæ n æque multiplex ac (exta
LH uartæ D: erit 8c compofita prima cum quinta EF, fe-

F a. hmm-cum a: a æque multiplex a, ac tertia cum fexta en, quartz
D. Si igitur prima fecundæ æque fuerit multiplex ne tertia
quartæ, fumanturautem prima: 86 renias æque multiplices:
erit a: ex æquali, fum tarum utraque utriufque æque mul-
ti lex, altera quidem ecundæ, altera veto quart-æ. QIQd
ollçndillc oportuit.

PROP.

üæ- . .--wn,. "z;-
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fiant.

- tiplex erit ipfius a

e!

.Lrnnn V.
PROP. 1V. THEOR.

Si prima ml femndam eandem babel proportionem quam
renia 4d quarrant: à que multiplices prima (a renia
ad æque multiplices [manda (9’ quarta, juxra quamvia
multiplicatiomm, eandem proportionem babelmnt, inter
f: comparatx.

Prima A ad fecundam B eandem proportionem habitat
quam tertia c ad quartam D: 8c fumantur ipfarum quidem

A c utcun ue æque multipli- .ces E F; ip arum veto a D aliæ lutcunque æque multiplices G a.
Dico E ad c ita elfe ut F ad H. I
Sumantur rurfus ipfarum E F æ- J.que multiplices K L, 8c ipfarum
G H æque multiplices M N. 041’0-
niam igitur E æque multiplex cil: *
ipfius A, atque F ipfius c; fu-
muntur autem ipfarum E F æque
multiplices K L: erit K æque
multiplex oipfius A, atque L ipfi-
us c. eadem ratione M æquemul-

arque N ipfius

D. a: quoniam cil ut A ad B ira --c ad D. fumptæ autem funt ipfa- *’ a
rum A c æque multiplices x L;
8C ipfarum a D aliæ utcunque æ-
que multiplices M N : li b x fu-
perat M, fuperabit 8: L ipfam N;
8c fi æqualis æqualis; 8: fi miner --
minor. l’untque K L quidem ipfa-
rum E F æque multi lices; M N
vero ipfarum a H aliæ utcunque 1 Ï

Pn

æque multiplices. ut igitur a ad ..
a rta 6 erit F ad H. (gare fi pri-. l il
ma ad fecundam eandem habeat F C D H l
proportionem quam tertia ad L Nquartam: 8c æque multiplices primæ ac tertiæ ad æque
multiplices feeundæ ac quartæ, juxra quamvis multiplica-
tionem, eandem proportionem habebunt, inter le com-
paratæ. QIpd demonltrare oportebat.
0 Œoniam igitur demonltratum el’t fi K fuperat M, 8C L
ipfam N fuperare; est li æqualis, æqualem elle, 8: liminor,

minorera;

tu;

a 3. Enfin.

6 f. DCE!!-
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minorem; comtat etiam fi M fuperat x, 8: N fuperare ipfam
L; 8: fi æqualxs, æqualem elle; 8: fi minor, minorem; ac

En? Mn. propterea ut G ad a L’ita elle H ad F.
pl.

I lu lmlïllvipfius cc; en; au; æque multiplex CF, E

Cor. Ex hoc manifellum cil, fi quatuor magnitudines fint
proportionales, 8: inverfe proportionales elle.

PROP. V. THEOR.
Si magnituda mngnitudim’e eque multiplex fit arque allant

allant: à relique relique que multiplex erit a: tata
tatiue.

Magnitudo A8 magnitudinis CD æque multiplex fit at-
lue ablata AE ablatæ CF. Dico 8: reliquam En reliquæ FD

que multiplicem elle atque totam A n
totius c D. (Ëldotuplcx enim el’t AE ipfius A G
CF, totuplex at 8: E8 ipfius ce. 8: quo-
niam A! æque multiplex en: CF arque E a Î

ac An ipfius sur; ponitur autem a: ue mul- l c
tiplex A L ipfiuç .C F, ac A n 1p rus c D. F
æque multiplex igitur el’t A8 utnufque CF 1

h:hümnoc D; ac propterea GF ipfi CD eltl’æqua-
hm- lis. communisauferatur CF. reliqua igi- E D

tur cc æquahs el’t reliquæ DF. icaque
quoniam AE æque multiplex cil: CF, ac En ipfius CG, clique ’
cc æqualis DE -, erit AF. æque multiplex CF, ac En ipfius FD.
æque multiplex autem ponitur AF. iplius CF, ac As ipfius
c1). ergo En cil: æque multiplex FD, ac AB i fins en. 8:
reliqua igitur un reliquæ FD æque multiplex e , arque tota
AB totius cD. (figue fi magnitude magnitudinis æque mul-
tiplex fit atque ablata ablatæ: 8: reliqua reli me æ ne erit
multiplex, ac rota totius. qud oportebat emo rare.

PROP. V1. THEOR.
8l du magnitudines duurum megnitudinum æque multi-

plias fin, à allant quartant (in: euruntlem æque mul-
tiplices : ment à relique vel eifdem quales, vel ipfa-
rum æque multiplices.

Duæ magnitudines An en duarum magnitudinum a F
æque multiplices fiat, 8: ablatæ Ac en earundem fiat æ ne
multiplices. Dico 8: reliquas on un vel ipfis F. F æquaaes

e e3
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elfe, vel ipfarum æque multiplices. Si: enim primo en
æqualis E. Dico 8: un ipfi F elle æ- A
qualem. Ponarur ipfi F a: ualis en. 8:
quoniam Ac æque multrpex cit F. ac
CH iplius F; clique ou quidem æqua-
lis a, c1: veto æqualis F; erit An
æque multiplex «laJ a: lm ipfius F.
æ ne autem multiplex ponitur An
ip rus F ac c D Êpfius F. egro [CH æ-
que mu trplex e F, ac c D ipfius F.
quoniam igitur utraque ipfarum KH
c D cit æque multiplex F, erit KH æ-
qualislcn. communis auferatur CH.
ergo reliqua xc reliquæ HD cil: æ-
qualis. (cd xc cil æqualis F. 8: HD
igitur ipfi F elt æquahs; ideoque ce
ipfi a, 8: uni fi F æqualis erit. Si-
militer demonl rabimus fi on multi-
plex fuerit ipfius a t 8: HD iplius F
æque multipliCem e e. Si igitur duæ
magnitudines duarum ma itudinum
æque multiplices fiat, 8: a latæ qua-
dam lin: earuudem æque multiplices;
erunt 8: reliquæ, vel eifdem æquales,
vel ipfarum æque multiplices. QIPd
demonftrare oportebat.

PROP. VlI. THEOR.
Æquule; ad eandem, eandem baient proportionem, (9’ e4-

tlem ad quales.
Sint æ uales magnitudines A n,alia autem quævis magniq

tudo C. ico utramque ipfarum A n
ad c eandem prOportionem habere:
8: c ad utramqne A a [imiliter ean-
dem habere proportionem. Suman-
tunipfarum A a æque multiplices
D I, 8: ipfius c alia utcunque mul-
tiplex F. Qipniam igitur æque mul-
tiplex cit D ipfius A, ac F. ipfius a,
e
æqualis t a 5 alia autem utcunque
multi lex ipfius c cit F. ergo
fi D uperat F, 8c F ipfam F fupe-
rabtt, 8: fi. æqualis, æqualis; 8:
fi miam, mulot. 8: funt D a qui:

p A
E Bque A ipfi a æqualis; erit 8: D l I

a r .Axiom.
bujm.

dem
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dem ipfarum A a æque multiplices: F vero alia utcunque

b r-Defin. multiplex ipfius c. erit igiturbut A ad c, ita a ad c. Dico
hlm infuper C ad utramque ipfarum An eandem habere pro-

portionem. lil’dem enim confinâis fimiliter oliendemus D
ipfi a æqualem elfe, igitur F fuperat D, iplam quoque a
uperabit; 8: fi æqualis, æqualis; 8: li miner, mmor. at-

- que cil: F quidem ipfiue c multiplex; D a vero aliæ utcun-
que æque multiplices ipfarum A a. ergoiut c ad A ira
erit c ad a. Æquales igitur ad eandem, eandem halpent
proportionem, 8: eadem ad æquales. QuPd oltendere o-
portebat.

PROP. VIH. THEOR.
Inequalium magnitudinum major 4d eandem, majorem ba-

bet proportionem, quam miner: à eadem ad minorem,
majorem proportionem haler, quam ad majorem.

Sint inæquales magnitudines, AB, C, fit A8 major. fit
alla vero utcunque D. DICO A8 ad D majorem habere pro-
p01 tionem quam c ad D. 8: D ad c majorem habere pro-
portionem quam ad An. QIFpmam A]! major cit quam c,
ponatur ipfi c æqualis a E, oc
elt An excedat c per An. itaque F
AE aliquoties multiplicata ma- A’ eand- jor derit quam D. multiplicetur G

MM A a quoa fiat maqor quam D. E
fitque ipfius multip ex FG ipfa D
ma or. quotuplex autem cit F6 K H B
ip rus AE, totuplex fiat on iplius
En 8: K iplius c. lumatur etiam Ï
ip rus D dupla quidem L, tripla P, l q

l

8: fic deinceps una am lius, quo-
ad ea quæ lumitur mu tiplex ip-
lius D, fiat prima quæ lit major
quam x; fit illa N. fitque M mul- ’
tiplex ipfius D. proxime minot I
quam N. uomam traque N pri-ma multip ex cil: iplius D quæ N M P L D
major cit quam x, erit M non ma- I 3jor quam K, hoc cit 1: non erit minor quam M. 8:,cum p,
æque multiplex fit FG iplius AF. ac ou rpfius en. erit ne V

t r. bujua.æque multiplex AE ac FH ipfius Anh’æque autem multt- l
plex cit FG iplius AE ac r: ipfius c, ergo Fa æque multi-
plex cit un, ac x ipfius c; hoc cil FH, x ipfarum An gît]:

v...
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cit iplius en ac K ipfius c, clique en æqualis c, erit 8:63
ipli K æqualis c. led r: non mmor elle quam M. non igitur: 1.. Axiom.
ou minor erit quam M, (cd ei’t F6 major quam D, ergo total!qu-
FH majorrerit quam M 8: D. fed M 8: D limul (un: æquales
ipli N, quia M el’t multiplex ipfius D ipfi N proxime mmor,
quare FH major erit quam N. unde cum FH fuperat N, K
vero ipfam N non fuperat, 8: fun: FH 8: x æque multiplices
.ipfarum A8 8: C, 8: cit N iplius D alia multiplex, ergo d And 7. beau.
ad D majorem rationem habebit quam c ad D. Dico præ- hlm.
terea 8: D ad c majorem habere proportionem, quam D ad
An. iifdem enim conl’truâis fimiliter ollendemus N fuperare
K,ipfam veto m non fuperare. arque cit N multiplex ipfius
D, 8: FH x aliæ utcunque ipfarum AB c æque multiplices.
ergo D ad c majorem proportionem habet d, quam D ad An.
Inæ ualium igitur magnitudinum major ad eandem majo-
rem abet proportionem, quam miner: 8: eadem ad mino-
rem, majorem proportionem habet, quam ad majorem.
ngd ollendere oportebat.

PROP. 1X. THEOR.
me eandem oportionem Italien: ad eandem, inter fe fun:

quales; . 4d que: eadem, eandem bribe: propanie-
nem, ipfe niam inter [e fun: equaler.

Habeat enim utraque ipfarum A n ad c eandem propor-
tionem. Dico A ipfi a æqualem elle. Nam fi non elI’et a:-
qualis, non haberet-utraque ipfarum A a
ad eandem, eandem proportionem. habet ,
autem. æ ualis igitur ell: A ipli a. Habeat A
rurfus c a utramque iplarum a a eandem
proportionem. Dico A æqualem elfe ipfi a. l
nifi enim ita lit, non 4 habebit c ad utram- 1C , . un
que A a eandem proportionem. habet au- ’
tem. ergo A ipfi a necelTario cil: æquali’s.
(En; igitur ad eandem, eandem proportio-i B
nem habent, æquales inter le lum: 8: ad
quas eadem, eandem habet proportionem
ipfz inter le flint æquales. QiLod demonllrue oportebat.

PROP.
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PROP. X. THEOR.

Mognitudinum proportionem bolentiutn 4d eandem, que
majorent proportionem bolet, illa major efl; ad quam
rero eadem majorem haler proportionem, illa minor ejl.

Habeat enim A ad c majorem roportionem quam a ad
c. Dico A quam a majorem elfe. i enim non e major, vel
æqualis cil, vel minot. æqualis autem non clic A ipfi n utra-

l que enim iplarum A a ad ç eandem habe-
4 7- hmm-ru a proportionem. atqui eandem non

habet. non elti itur A ipli a æqualis. fed A
neque minor e quam a, haberetbenim
A ad c minorem proportionem, quam B. 1

- C

a a. hujue.

atqui non habet minorem. non igitur A
minor cils, quam B. ollenfum autem elt
neque elle æ ualem. ergo a quam a ma-
jor erit. Ha eat rurfus c ad nmajorem 3
proportionem quam c lad a. DICO B ml-
norem elle quam A. St enim non elt mi- c
nor, vel æqualis cit, vel major. æqualis nuque non cit n
i fi A, etenim c ad utram ne ipfarum A a eandem propor-
tionem nhaberet. non ha et autem. ergo A ipfi a non elt
æqualis. l’ed neque major cil: n quam A, habere: enim c
ad n minorem bproportionem quam ad A. atqui non habet.
non ell: igitur B major quam A. ofienfum autem en: neque
æqualem elfe. er o a minor erit quam A. Ad eandem igitur

ropomonem ha ntium, quæ majorem proportionem ha-
et, illa major cil; 8: ad quam eadem majorem habet pro-

portionem, illa miner cit. Quod oportebat demonltrare.

PROP. XI. THEOR.’
go eidem eadem funt proportions, (7 inter fe eadem

unt.
Sint enim ut A ad a ita c ad D: ut autem ê ad D ita a

ad F. Dico ut A ad a, ita elle a ad F. Sumantur enim ipfa-

Gfi fins r :KAr-à-I cF-q El------l
L;- : -1 4M: - ,- 4"; c 1 4.rum quidem A c E æque multiplices G a x; ipfarum veto
n D F aliæ utcunque æque multiplices L M N. Quoniam lgl-

tur



                                                                     

LIBER V. n:tur eli ut A ad B, ita c ad D, 8: fumptæ funt ipfarum A c
æque multiplices G H, 8: iplarum B D aliæ utcunque æque
multiplices L M; fi ac; fuperat L, 8: H ipfam M fuperabit; 8:
li æqualis, æqualis; 8: li miner minor. rurfus quoniam efl:
ut c ad D, ita F. ad F, 8: fumptæ fun: ipfarum c a æque
multiplices H x, ipfarum veto D F aliæ utcunque æque »
multiplices M N 5 li A H fuperat M, 8: K ipfam N fuperabitgs g. Der.
8: fi æqualis, æqualis, 8: li minor, minon. fed li H fuperat MF"-
M, 8: G luperabit L; 8: fi æqualis, æqualis; 8: fi minor, mi-
nor; quart: fi G fuperat L, 8: K iplam N lu erabit; 8: fi æ-
qualis, æqualis; 8: fiminor, minor. 8: un: G x quidem
ipfarum A E æque multiplices; L N veto ipfarum B F aliæ
utcunque æque multiplices. ergo a ut A ad n, ita erit F. ad F
(luge igitur eidem eædem l’un: proportiones, 8: inter le cæ-
dem faut. cæçd oliendille oportuit.

PROP. X11. THEOR.
.SZi quottunque magnitudine: proportiondle: fuerint; ut un:

untetedentium ad imam confequentium, in; en»: unte-
oedente: omnes 4d omnes tonfequcnter.

Sint quotcunque maguitudines pro ortionales A a c D
a F,8:utAadn,1tafitcadD, 8:F.a F. DicoutAadn,
rta elle A c a ad a D F. Sumantur enim iplarum A c a æ-

G: .4 a: . :K. . 4Al-------I Cr-1 .E’h---e
8.--.-i DI--4 PHL l---l---0--’ M t---o---t---! Nk-q-t-d
que multiplices G H K, 8: ipfarum n D F aliæ utcunque
æque multiplices L M N. Quoniam igitur ut A ad a, ira cil:
c ad D, lx a ad F, 8: fumptæ (un: ipfarum quidem A c E æque
multiplices G a x, ipfarum veto a D F aliæ utcunque æque
multiplices L M N; li 4G fuperat L, 8: H ipfam M fuperabit, 4 r. nef.
8: K ipfam n- 8: li æqualis, æqualis, 8: li miner, minot. hm
uare 8: li G uperat L, fuperabunt 8: G a r: ipfas L M N,

fi æqualis, æquales; 8: li minor, minores. luntque G, 8:
G H K ipfarum A, 8: A c a æque multiplices, quoniam fi
fuerint quotcunque magnitudines uotcunque magnitudi-
uum, æqualium numero, lingulæ mgularum æque multi-
plices; quotuplex cit una magnitudo unius, totuplices 5 e- l r. hujus.
runt 8: omnes omnium. Et eadem ratione L 8: L M N ipfa-
rum B, 8: a D F (un: æque multiplices. el’t igitura ut A ad

3



                                                                     

tu.

a 7. Def.
Dupe.

b y. Der.
liujus.

EUGLIDrs ELEMENTORUM
A c a ad a D F. Quare fi quotcuâque magnitudines propor-
tionales fuerint, ut una ante: entium ad unam confe-
quentium, ira erunt antecedentes omnes ad omnes confe-
quentes. (fit-0d demonltrare oportebat.

PROP. XIll. THEOR.
Si prima ad fetundam eandem halant proportionem quam

tertia ad quartant, renia autem ad quartant majorem
proportionem habet quam quinta ad jextatn; à prima
ad feoundam majorem habebit proportionem quam quinta
ad fextam.

Prima enim A ad feeundam a eandem proportionem ha-
beat quam tertia c ad quartam D, tertia autem c ad unrtam
D majorem habeat proportionem quam quinta a a fextam
F. Dic08: primamA ad feeundam a majorem proportionem

MI- ’ -G. . -HI--o---a
Ar-----I CF--* Eh!Bi---t D’---il Fv-d
N. a t î K. 4 4 4 LU-I-h-Ç

habere, quam quinta a ad l’extam F. Quoniam enim c ad
D majorem proportionem habet quam F: ad F, fun: quædam
ipfarum c a æque multiplices, 8: ipfarum D F aliæ utcun-

uæ æque multi lices; 8: multiplexaquidem c fuperat mul-
tiplicem D; mu tiplex veto a non fupera: mulnplicem F.
Sumantur - 8: fin: ipfarum c a æque multiplices G H, 8: ipfa-
rum D F alise utcunque æque multiplices x L, ita ut G qui-
dem fiiperet x, H vero i [am L non fuperet: 8: quom-
plex cil: G ipfius c, totup ex fit 8: M ipfius A; quotuplex
autem I: i fins D, totuplex fit 8: N i fins a. 8: quoniam
en: ut A a a ita c ad D, 8: lumptæ un: ipfarum A c æ-
que multiplices M G, 8: ipfarum a D aliæ utcunque æque
multiplices N x: fi ô M fuperat N, 8: G ipfam x fuperabit;
8: fi æqualis, æqualis; 8: li minor, minor. fed G fuperat x.
ergo 8: M iplam N fuperabit. H veto non fuperat L. (un: ne
M H ipfarum A a æ ue multiplices, 8: N L ipfarum a r a la:
utcunque æque mu tiplices. ergo A ad B majoremdpropor-
tionem habebittquam a ad F. Si igitur prima a recun-
dam eandem habeat proportionem quam tertia ad quartant;
tertiavero ad quartam majorem roportionem habeat uam
quinta ad lextam: 8: prima ad ecundam majorem ha ebit
pr0portionem quam quinta ad (extam. Quod oitendere

oportebat. - P R O P.i



                                                                     

L 1 n E k, V. n 3’
PROP. XIV. TH EOR.

Si prinm 4d fmmdtm eandem bahut proportionem quam
renia ad quartant; prima autem "10th quam renia;
à [scanda quam quarta major un; fi quais, a-
qualic; 6715 miner, minon

Prima enim A ad feeundam B eandem proportionem ha-
beat quam renia c ad quartam D: major gutem-fit A quëm
C. Dico ô: a quam D majorem elfe. Qgpgmm emm A major
cit quam c, 8c alia cf: utcunque magm-
tudo a, habebit a A ad a majorem pro- a a. hujm;
Portionem quàm c ad a; [e ut A ad a
1m c ad D. cr o 8c c ad D majorem ha-
bebit 6 propomonem quàm c ad a. ad "3- 1min
quam vero eadem majorem proportio- .c Io. Mp1.nem habet, illa miner r cit. quare D
e11 miner quàm p, ac ropterea n quam
D major erit. fimiliter emonürabimus a:
fiAæqualisfitipfi c, &Bipfi Defi’eæ- A R c D
(10116"); 8c fi A fit miner quam c, 8c a
quàm D minorem cKç. Si igitur prima ad feeundam eandem
habeat roportionem quam tartis. ad quartam; prima. au-
tem maîor fit quàm tex-ria, 8c fecunda quàm quarta major
erit; 8: fi æqualis, æqualis; 8c fi miner, minon , Quod
demonflzrare oportebat.

PROP. KV. THEOR.
Parte: inter fi comparant eandem lulu»: proportionem,

quam bzlzmt un»: æque multiplices.
Sir enim n æque multi lex c, ac DE ipfius 1?. Dico ut c

ady, ira efl’e A3 ad DE. ânonna: A
emm æque multiplex cit A3 ipfi-
us c, ac DE ipfius F; quo: ma-
gnitudines fun! in A a æquales G ’D
:pfi c, totidem arum: 8c in DE
æqualcs F. Dividatur 48 in ma- K

’tudines ipfi c æquales,.quæ H
n: A6 GH H8; 8c DE divida- L

mgr ip magnitudines æquales. F,
v1dchcret in Dit x1. LE; mitigi-
tur ip arum AG au H3 multi-
tude æqualis multitudini DK ICI. B C E F
LE. 8: quoniam œquales funt AG en un, funtque DE xL

H LI.

I’



                                                                     

1:4. Eucnprs ELEMENTORUM
a 7» hujus- LE inter le zquales; ut ac ad DK, itaa erit ou ad KL, à:
tu.hujun. H8 ad LE. arque criti ut una antecedentium ad unam

confequentium, ira omnes antecedentes ad omnes confe-
quentes: eft igttur ut no ad DK, ira au ad DE. fed AG
ipfi c cit æqualis, a: Dr ipfi F. ergo ut c ad r, ira erit AB
ad DE. Putes igitur inter fe comparatæ eandem habent
proportionem quam habent earum æquæ multiplices. Q19d
oficndendum fait.

PROP. XVI. . THEOR.
Si quatuor magnitudiner proportimalu fuerint, à permu-

uu proportionales uum.

Sint quatuor .magnitudines proportionales A n c D, f1:-
que ut A ad a, rta c ad D. Dico 8c permutaras propomo-
nales elfe, videlicet ut A ad c, ira elfe a ad D. Sumantur

enim ipfarum qui- - a Gfi ;dem A a æque mul- Î fi
tiplices a. r, ipfarum fi Cd !vcro c D aliæ utcun- Bo---q D l--I
que æque multipli- -, à; En . 4ceso H. Erquomam . . næque mulnplex en: a lpfius A ac F 1pfius a: partes autem

a 1;. hujus.inrer (e comparatæ eandem abent a proportionem quam
* , habenr earum æque multiplices; erit ut A ad n in E ad F.

’ "’h"J"” ut autem A ad a ira c ad D. ergo 8c ut c adID irai a ad F.
rurfuè quoniam G a fun: ipfarom c D æ ue multiplices,
partes autem inter [e comparatæ eandem ha n; proportio-
nem, quam habent earum æque multiplices; erit a ut c ad D
itacadH. (cd ut c ad D iras ad F. ergo’ôcutn ad F
ira sa ad H. qued fi quatuor magnitudines proportionales

c .4. 1min. fint, prima autem malor fit quam renia; c 8c fecunda quam
quarta major erit; 8c fi æqualis, æqualxs; 8c fi minor, mi-
nor. fi igitur a fuperat c, 8c F ipfam a fuperabit; 8: fi æ.
qualis, æqualis; 8c fi miner, mmor; marque E F ipfamm
A n æque multiplices, a: G H ipfarum c D aliæ utcunque

a c. nef. æque multiplices, ergo d ut A ad c ita a ad D. Si igitur qua-
h"J"’- tuor magmtudines pro ortionales fuerint, 8c permutatæ

proportionalcsverunt. &od oflendere oportebat. a -

PROP.

I4. a...



                                                                     

LIËER V.*
PROP. xvn. THEOR’.

Si rampofita magnitudincr fin: proportianales, à divifa
proportionales arum.

Sint compofitæ magnitudines proportionales An 8E ct)
DF. Hoc cl ut A8 ad au, ira fit cD ad DF. Dico cri-am di-
vilàs proportionalcs elle, videlicet ut au ad En 1m elfe
CF ad FD. Sumamur enim iplarum quidem au En cr F1)
æque multiplices c u H t: L M x
un, ipl’arum vero En F0 ’aliæ
utcunque æque multiplices xx
NP. Œoniam æque multiplex cil:
GH iplius A a, ac HK iplius en; K
erit mon ipfius AH. æqhe multi-
plex, ac GK ipfius A B. a: ue au-
tem multiplex en: CH ip nus AE,
ac LM ipfius cr. ergo on: æque I
multiplex cil: A B, ac LM iplius E F
cr. rurfus quoniam æque multi-
lex cit LM ipfius le r, ac MN

ipfius FD; erit a tu æque mul- a" A C L
tiplex cr, ac ne ipfius on. (cd æque multiplex erat LM
ipfius cr, ac 6K ipfius AB- ’æque igitur multiplex cit a:
ipfius ne ac LN ipfius çD. quare 0K LN ipfarum un on
æque multiplices erunt. rurfus quoniam æque multiplex cil:
a! ipfius E85 ac nauplius FD: cit autem 8: tu ipfius E8
æque multiplex, ac unipfms FD,’ .8: compofita Hxipfius
E8 æque multiplex efibac MF i fins FD. quare cum fit
ut au ad au, ira cnpad Dr; 8c umptæ fint ipfarum qui-
dem A n c1) æque multiplices OK Lié, ipfarum veto en
FD.a1iæ utcunque æque multiplices a: MF: lita: fu-
perat Hz, 8: LN fuperabit MF; 6c fi æqualis, æqualis; ô: fi
minor, minor. fuperet igitur on: ipl’am tu, communique
ablata’ un, 8c on ipfam Kx fuperabit. (cd fi a: fuperat Hz,
8: un fuperat MP1 itaqlle’fuperat LNlipl’am Mr: comma-
nique Mit ablata,-& un rupe-rabit NP. quare fi au (uperat
raps: L:M ipl’am un luperabit. fimiliter demonl’trabimus
8: des fitæqualis tu, se L’M ipfi tu cfl’c æqualem; 8c fi
miner minorem. (ont autem ou LMipfarum A]: cr æque
multiplices, 8c ipfarum En F!) alias utcunque æ ne mul-
tiplices K! NP. ergOeut a: ad sa ita erit Cl? a un. Si
igitur compofitæ magnitudines En! prOportionalcs, a: dio
vifæ proportionales erunt. Quod demonitrare oçortebat.

H 1 R QPI

Ü

in”;

b a. hujut.

r r. nef.
hujm.
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r16 EUCLIDIS ELEMENTORUM
PRO P. XVIII. THEOR.

Si divifz magnitudine: [un proportionales, à compqfitz pra-
pmilmaln mmt.
Sint divifæ maguitudines proportionales A8 un cr r D:

hoc ef’r ut A! ad sa, ira cr ad FD. Dico etiam compofitas.
proportionales effe, videlicet ut au ad sa,
ira elfe CD ad DE. Si enim non cit ut Al! c
ad sa, ira on ad DF; erit ut au ad au, , A
ira cD vel ad minorem quam n), vel ad ma-
jorem. fit primo ad mmorem, nempe ad p
DG. a: quoniam en: ut [in ad 8E ira CD E G
ad Do, compofitæ magnitudines fi’int pro-
portionales; ergo 8c divifæ prOportionales

a vinifiant a. el’c igitur ut a: ad EB, ira ce ad
on. ponitur autem ut u. ad un, ira cr ad B D

0 II-huiui’FD. quare 855m ce ad on, ira on? ad FD.
i h ar c c prima major en quam tertia c F. ergo a: feeunda

c ’4’huw’DG quam quarta D? major rem. fed ô: minot, quod fieri
non potefi. Non igitur cit ut A3 ad sa, Ira CD ad DG. h-
militer oflendemus neque elfe ad majorem uam DF. ad
ipfam igitur DE? fit neccfiè cit. Œare fi divi æ magnitudi-
ries fint proportionales, ô: compofitæ proportionales erunt.
Quod oportebat demonfirare.

PROP. XIX. THEOR.
si fanât ut rota ad tout», in ablata 4d 4614m": (9’ n-

liqaa 4d reliquat» erit ut tata ad tout").

Sir enim ut rota au ad totam en, ira ablata a: ad abla-
tam cr. Dico 8c reliquam sa ad reli uam
F1) ira elle ut rota A3 ad totam on. u c

l niam enim cit ut rota A]; ad toram CD, rta
"dhamma ad CF. 8c permutando eritnut au ad

au, ira on ad cr. quoniam veto compofitæ F
magnitudines funt proportionales, 8c divifæ

a .7. bujus.proporriona1es Ierunt i, ut igitur DE ad RA,
rta Dl? ad PC: rurfufque permutando un
RE ad DF, ira m ad ac. fed ut A8 ad cr,

eu.hujus.ita polira cit AB ad CD. 8c reliquat-i itur 3 D
En erit ad reliquam FD, ut rota au a to-
tam c D . uare fi fuerit ut rota ad totam, ira ablata ad ab-
laram: a: re iqua ad re’liquam erit ut rota ad rotam. (E94
demonfirare oportebat.

Cor.

a..-D



                                                                     

A r-N--. --.

Lina]: V. 117.Cor. Si quatuor magnitudines proportionales finr, per
converfionem rarionis proportionales erunt. Sir enim ut au
ad ne, itacn ad Dr, erit permutando au ad en, ira sa
ad DF. quare cum cil: rota an ad toram CD, ut ablata ne
ad ablatam DE, erit 8c reliqua au ad reliâuam CF, ut rora
au ad roram CD. quart: rurfus permuran o 8c inverrendo
erit ut A8 ad AE, ira en ad CF. quod cit per converfio-

nem rarionis 4 *. i A 37. Def.lituus.

PROF: XX. THEOR.
Si fin: ne: magnitudinn, (r alia ipji: numm taquai",

que bina [amarina-in eadem proportione; ex aquali dit-v
rem prima major fit, quam renia; (’9’ quarta quàm

[au major erit; 0 fi aqualir, aqualir; (r fianinor,
murer.

Sint rres magnitudines A n c, 8e aliæ ipfis numero æqua-
les D a l? binæ (nm tæ fiat in eadem proportione; firque
uraad gitana a, &utnadc,irar. .ad F; ex æquali autem major fit A uam c. Il
Dico 8c D quam r ma’orem elfe; fi æ-
ualis, æqualem; 8c minor, minorem.

&pniam enim A major cil: quam c, alia
vero cit utcunque a, 8c major ad eandem
majorem habet I proportionem quam mi-
nor 5 habebit A ad a majorem proportionem
quam c ad B. fed ut A ad a, ira D ad a; 8c
invertendo ut c ad B, ira F ad E. ergo 8:
D ad a ma’orem habet proportionem quam
F ad a. a eandem veto roporrionem ha-
benrium,quæ majorem ha et proportionem,
illa majoré cit. major i itur eft D uam F. a maqua,
(imiliter oitendemus 8c A fit æqua is c, 8c J -
D ipfi F æqualem elfe; ô: fi minor, minorem. F F
Si igitur tres magnitudines fuerinr, 8c aliæ ’ .
ipfis numero æquales quæ bina: lumanrur a; in eadem
proportione: ex æqu iautem prima major it quam renia;
8c quarta quam fexra major erit; 8c fi æqualis, æqualis; 8c
fi minor, minot. QILOd oitendere oportebat.

a ” En cf! mugi: [giflant Mime Mari: mimai. SI [à A!
mi sa tu c0 ad DE, ait, W», maclas «tend DP: Grimm-
rada, mBEdABiuDF der: à, «nycturie, musulman
and CF: qui :11!" minuta mohair.

- H 3 P R O P.

3 c . aigu,-:à;
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ni Evcunxs ELQMENTORUM
PROP. XXI. THEOR.

Si fiat tu: mgnitudines, (a alia ipfu numm qui", qu
bina fumantur à in eadem proportione; fit autem per-
turbant «tu»; analogia, à ex aquali prima major fit
quam renia: (r quarta quam [and major erit; à fi
aqualis, aqualis; é’fi miner, miner.

Sint tres magnitudines A B c, 8c alia: ipfis numero
æquales D a F, binæ fumptæ’ a in eadem PIOPOI’!
tione. Sit autem perturbata earum analogla, -
videlicet ut A qu1dem ad a, ira E ad F; ut 1
vero n ad c, ita D ad E - 8c ex æquali A ma-
jor fit quam c. Dico à n quam F majorem
erre; 8c fi æqualis, æqualem; 8: fi miner,
minorem. QL-gmiam enim major cit A quam

’ 8- huilas-C, alia veto cit a; habebit 4 A ad n majorem
roportionem quam c ad n. fed ut la ad sa

En a ad F: a: invertcndo ut c ad a, rta a a
D. quare ô: a ad F majorem habebit pro-
ppmonem quam a ad p. ad uam vero ea-

. dem magorem proporuonem aber 111: m1-
9’°’hu1””nor eft . minor 1gitur efi F quam n; ac

ropterea n quam r major erit. fimiliter o-
1 endemys 8c fi A fit æquaJis c, ô: D ipfi F I

beW
(lb-q

effe æqualem; 8: fi miner, minorem. Si igi-
tur (in: trcs magnitudines 8c aliæ ipfis æqua- I’
les numero, quæ binæ fùmantur 8c in ea- D E F
dem proportione ; fit autem perturbata earum an alogia, 86
ex æquali autem prima major fit 1mm renia: 8: quarta
quam [extra mador erit; V8: fi arqua is, æqualis; a: fi mi,
nOr, minqr, (i191 demonfirare oportebat.

PROP. XXH. THEOR.
Si fin: quotcunqu: magnitudineç, à alia Mi: minant) 4-

quales, qua bina fumantur in "de"; proportione: à ex
pquali in eadem proportione nant.

Sint uotcunque magnitudines A n c, 8c alia: ipfis nume.
r9 arqua esp E F, bina: fumptæ in eadem proportione, hoc
cit q: A quidem ad a, ira D ad a, ut autem a ad c, ira a ad a.
Dico 8c ex æquali in eadem proportione cire, ut A ad c, ira
p ad F. Sumantur enim ipfarum quidem AD æque multi-
plices ç a; ipfarum. veto a une; utcunque æqueemîgltie

- pasK



                                                                     

w

1,13151; V. [I9
plices KL, 8c ipfarum cr aliæ utcunque æque multiplices
un. Œoniam igitur cf: ut A ad
a, ira D ad a, 8c fumptæ (un; l-
pfarum a D æque multiplices
G H, a: ipfaruni a a. aliæ utcun.-
que æque multiplices K L; erit
ut ac ad K, ita H’ad L. eadem
quoque ratione erit ut K ad M,
ira L ad N. ô: cum fin: tres ma-
gnitudines a x M, a: aliæ ipfis
numero æqualcs H L N, binæ
(umptæ 8: in eadem proportione;
ex æquali 1’ fi G fuperat M, 8: H
ipfam N fuperabit; 8c fi æqualis,
æqualis; 8: fi miner, miner.
fumque c H ipfarum A D æque
multiplices, 8: M N ipfarum c F
aliæ utcunque æque multiplices.
ut igitur A ad c, ira erit r D ad

.L

du

Kazur

ni-

T

à)!"

En
a 4.. 1:0ij

6 ac. mon.

y. Dcfin.
p. (mare fi (in: quotcunquc magnitudines, 8C aliæ ipfis nu- 110....
marc æquales, qua: bina: fumantur in eadem roportione :
8c ex æquali in eadem proportione erunt. uod demon-
firare Oportebat.

PROP. XXIII. THÉ. 0R.
8515m tu: magnituilinn, (7 alia jpfis numero quales, qui

. ufl

bina famntur in eadem propor-
tione; fit 41mm perturbata ea-
rum analogia: à ex aquali in
eadem proportione mon.
Sint tres magnitudines A a c, 8:

aliæ ipfis numero æquales, bina:
fumptæ in eadem proportione, D E
F, fit autem perturbata earum a-
nalo’gia, hoc eI’c fit ut A ad a, ira E
ad F, 8c ut a ad c, ita D ad E. Dico
ut A ad c, ira eflè D ad F. Sumantur
ipfarum quidem A B D æque mul-
ItipliCeSGiH L: ipfarum veroc E F
aliæ utcunque æque multiplices K

;M N. Et quoniam G H æque mul-
-;iplices flint ipfarum A n, partes

À

.5

è

i
.Ld

il
Î

r---l----IN ’)

l

Il
1251

autem eandem habent proportigiem quam babent arque
ipfa-



                                                                     

ne Eucrrnrs ELEMBNTORUM
t It-hujm.ipfarum multiplices: erit a ut a ad a, ira a ad H. 8c fimili

rarione ut a ad v ira M ad N. arque cit ut A ad a, ira a ad
i II- hui-8. r. ur i igitur a ad’H, ira u ad N. turfus quoniam en ut a ad c

ira D ad 5,8: fumpræ funr ipfarum a D æque multiplices H ç,
ipfarum vero c a. aliæ utcun ne æque multi lices x M: erit

. 4. hujœJJt a ad x, ira L ad u r. circu um autem cit I ur a ad a, ira.
elfe M ad N. quoniam igitur tres magnitudmes proportio-
pales funt a u K, de aliæipfis numero æquales L M N, b1-
næ fumpræ in eadem proportione, efique ipfamm pertur-

d "Minbara analogia; ex æquali, fi la fu erar x, a: L ipfam N fu-
pcrabir; 8c fi æqualis, æqualis; fi minor, minot. funr
autem a L ipfarum A D æque multiplices: 8c K N æ ne

U 1?th- multiplices ipfarum c r. ut i itur u ad c, ira erit D a F.
"Un 04134: fi fuennr (res magnituCEnes, a: aliæ ipfis numero æ-

quales, quæ binæ fumanrur in eadem proportione, fit au-
tem perrurbara earum analogia: 8c ex æquall in eadem
proportione emnr. Œod demonflrare oportebat.

PROP. XXIV. THEOR.
83 prima ad [tamtam eandem barbu: proportionem, quam

terri; 4d quartant; bahut autem à quina ad fum-
ddnn proportionem eandem, quam [au 4d quartant: à
ampofim prima «un quint: ad [ramdam eandem pro-
portionem habebit, quam renia cum [and ad quartant.

Prima A n ad feeundam c eandem habear proportionem,
quam rerria DE ad quarram r; habear . .
autem a; quints. ne ad fecundam c
proportionem eandem quam fexra En
ad quarram r; Dico 8c comPofiram pri- - a
mam cum quinta ac ad ecundam c
eandem proportionem habere, quam
tertiam cum feinta Du ad quartam 3..
r. uoniam enim en: ut ne ad c, ira E
EH a 1?; erit inverrendo ut c ad BG,
ira F ad EH. 8c quoniam ur a; ad c,
ira cit DE ad F; ut autem c ad ne ira

ami-jam Fad au; eriuex æ ualiur A8 ad sa,
ira DE ad EH. quo cum divifæ ma-
gnitudines finr proportionales, 8c com.

a .r.hnju.’pofiræ proportionalesierunr. urigirur 4.
ac ad on, ira en: Da ad un. fedôr A c D F

f MM. ut ac; ad c, ira in; ad r, ergo, ex! æquali, ut AC flic, ".3
tu:

. ,2mw-

.9-v *-!",-r

A ç.

I-v-..... "d
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erit DH ad a. Si igitur prima ad feeundam eandem habear
proportionem quam renia ad quarram: habear autem a:

A quinra ad fecundam proportionem eandem quam fexra ad
quarram: 8c compofira prima cum quiura ad feeundam
eandem. proportionem habebit quam renia cum fexra ad
quarram. QrLod oi’œndere oportebat.

PROP.VXXV. THEORL
Si quatuor magnitadînn funin: proportionaln, maxima ip-

farum (7’ minima, dauba: reliqui: majore: arum.

Sint quatuor magnitudines roporrionales au, CD z,r; 8c
fit ut au ad on, ira a ad F. ir autem maxima ip arum au,
a: a minima. Dico A38: r ipfis en 8: Bi "
a majores efl’e. Ponatur enim ipfi qui-
dem a æ ualis ne! ipfi vero r æqua- G -
lis CH. uoniam igitur ei’r ut A]; ad
on, ira a ad F: ei’rque ne æqualis a, D
8c ca æqualis F; erit ut an ad ne, H
ira AG ad on. 8c quoniam eir ut rota
A a ad roram en, ira ablata ac ad ab-
latam erit en; a: reliqua on ad reli-

in

quam a D sur rota an ad en roram. a 19.hujull
major autem eir an quam CD. ergo
6: en quam un major erit. quod
cum ne fir æqualis ipfi E, 8c CH
ipfi F5 erunr A6 8c r: ipfi CH 8: E æ-
quales.bfiauteminæqualibus æqualia J - .. i 4:- Ë-
addantur, rorainæqualia erunr. ergo A a F. F 1mm
on un inæqualibus exiirentibus, quippe cum sa fit ma’or,
fi ipfi quidem en addanrur ne 8c r, ipfi veto un ad an-
tur CH 8c a : fient au 8c F ipfis en 8c a neccflario majores.
Si igitur quatuor magnifiâmes fuerinr proportionales, ma-
xima i farum 8: minima, duabus reliquis majores erunt.
Quod emonitrare oportebat.

EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

LIBER, 35x105.

DEFINITIONES.
I.

Imiles figuræ reâili-
S neæ funt Quæ 8: fin-

gulos angulos æqua-
les halant-,5: circa. æquales
angulos lattera. proportionn-
lia.

Il. k fiReciprocæ figurez funt
quando in utraqu’e figura. Iantecedentes,& confequen-
reg irationum fuerint ter-  

mmx, .
-5qL.I..L

III.
Extrema ac mediatratione fecari recta linea dicitur,quan-

do fi; ut toc: ad majus fegmencum, ira majus fegmcntum
ad mmus.

1V.

J.-



                                                                     

L 1 a En VI. la;
1V.

Altitudo cuîufque figuras
efthncapen endiculaçxs,quæ
àverticc ad afimducuur.

Patio ex rationibus componi diciçur, quandq rationum
quantitates inter (e multipllcatæ, ahquam eflîcmnt ratio-
11cm.

PROPOSITIO I.
THEOREMA.

A Trizngula, 0 parallelogrammz que eandem bahut altim-
dimm, inter [e fimt ut (naja. .

Sint triangula quidem ne ACD parallçlo ramma vero
5c cr, quæ eandem habent altitu inem,v1dc icet erpen-
dicularem à punâo A ad BD duétam. Dico ut ba 1s ne ad
en bafim, ita erre triangulum ne ad triangulum ACD, 8c
parallelogrammum se ad CF parallelogrammum. Producae
tur un ex utraquc parte ad . E A 1*
punéta HL, 8: ipfi quidem 1
8C bafi æquales quotcunque  onantur ne GH, ipfi vcro

afi en ponamur quotcun-

que æquales m: KL, 8c AG  AH AK AL jungmtur. Quo-
niam igitur en ne. GH in- il 3 C 1° K 1*
ter (a æquales mm, erunt 8c triangula ABC AGB ABC .
interdfe æîualia. ergo quotuplex eI’c bafis ac ipfius net 334mm:
bafis, torup ex cf: AHc tnangulum trianguli ne. eadem
ratione quotuplex cit Le bafis ipfius bafis en, totuplcx
c1”: «3c triangulum ALC ipfius ACD trianguli: 8c fi æqua-
lis cf: HC bafis bafi CL 8c triangulum AHC triangule ALC
cf: a æqualez 8C fi ba 1s ne bafim CL fuperat, 6c triangu-
lum ABC fupcrabir triangulum ALC: ô: fi miner, minus.
quatuor igitur magnitudinibus exifientibus, videlicet dua-
l)us bafibus ac en, 8: duobus triangulis ABC ACD, (umth
fun; æque multipliçia bafis quidem ne, a: ABC, manâuh

v1 e,
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videlicet bafis ne, 8: AHC triangulum: bafis vcro en a:
trianguli ACD, alia utcunque æque multiplicia, nempe CL
bafis, a: ALC triangulum; arque oflenfum en: fi ne bafis
bafim CL fuperat, 8c trian- z A r
gulum nie fupcrarc trian-
gulum ne; 8c fi æqualis,
æqualc - 8c fi miner, mi-

0 Mx. nus. e igitur fiut a c bafis
9mm ad bafim CD, in triangu-

lum ABC ad ACD triangu-
,   lum. Et uoniam trianguli B c n

Nhl’mn ne dup um cit e paral-
.lelo rammum ne, ô: trianguli ACD parallelogrammum rc
.dup um a, paneçdautem cum pariter multiçlicibus eandem
luger fi: proportionem habent: igitur ut ne triangulum ad
trxangulum ACD, ira parallelogrammum ac ad cr paralle-
logrammum. quoniam igitur ofienfum en: ut bafis ac ad c1)
bafim, ita cire ABC triangulum ad triangulum ACD- ut au-
tem ne triangulum ad triangulum aco, ira parallcÏogram-
mum 1-: c ad c r parallelogrammum; erit c ut ne bafis ad
bafim en, ita parallelogrammum ac ad 17C parallelogram-

. u.quimi.mum. Q5": triangula 8c parallelogramma quæ eandem
hnbcnt alutudinem, inter [c fun: ut bafcs. Œod demon-

ftrare oportebat. *PROP. Il. THEOR.
Si uni laurant trianguli parallela quadam rafla linea du-

a; fumât, proportionalitcr feulait ipfius trianguli latent.
(r fi trianguli tarera proportionalîter fait: funin, que
femmes conjungit "(la linea, reliquo trianguli lateri p4-
ullelz erit. a
Trianguli enim ABC uni laterum ne, parallela ducatur DE.

, .Dico ut BD ad na, in cire cr. ad EA. Jungantur un en.
’ 37’P"""’ Trian ulum igitur aux trian ulo CDE eft a æquale, in eadem

enim un: bafi DE, 8c in eif cm DE 8c ne parallelis; aliud
i . autem triangulum et! ADE: fed æqualia ad idem eandem

’ 7°9""1L habent 5 proportionem ;’ ergo ut triangulum sur: ad trian-
. gulum ADE, in cit en: mangulum ad triangulum ADE.

*’ L "Un ut aurcm triangulum aux ad triangulum ADE, ita t cit un
ad un; nam cum eandem altitudinem habent, videlicet
perpendicularem à punélo a ad 43 duâtam, inter fa (un:
ut bafes. a: oh eandem caufam ut cm: triangulum ad m’-

t . .angulum ADE ira cr; ad EA. a: igitur ut un ad un,
" lit"mita cfi: d en a 5A. Et fi trianguli un: lutera A! ne

. pro-

d 1;.qui

Jar



                                                                     

L 1 a a a VI. inproportionaliter recta funr, i. e. ut an ad na, ira fit en
ad u; jungarur DE. Dico n DE iPfi a c parallelam
elfe. Iifdem commuais, quomam e t
ut BD ad DA, ira. CE. ad tu; ut au- A
rem BD ad DIA, ira c cit aux triangu-
lum ad triangulum aux; 8c ut cm ad
En, ira en]: triangulum tad triangu-
lum un, erit ur triangulum BD]: ad
triangulum ADE, ira t CDE triangulum
ad triangulum aux. qued cum urrum- D E
que rriangulorum nm; CDE ad trian-
gulum APR. eandem hatîear Pro-portier-

Inema enr un]; ruangu um man o . "and.cna,æquale; 8c funt in eadem gKali ’ 8 cf, q
DE. æqualia autem triangula, 8c in ea- -dem bali confiirura, eriam in eifdem: funr parallelis. ergo: 39.th
DE ipfi ne parallela cit. Si igitur uni larerum trian li

annela quædam méta linea duéta fixerir, roporriona ire:
iecabir iplius trianguli larera. 8c fi triangu ilarera topor.
rionalirer feâa fuen’nr, qua: feâiones conjungir re a hnea
reliquo trianguli lateri parallela erit. (Æpd oportebat de-

mom’crare. . .

a 1 rapinai.

PROP. III. THEORd
Si trianguli angulus bifariam funin, [cum autem argu-

lum n84 linea [un niam lmfim; fifi: par" eandem
proportionem babebunr, quam reliqua trianguli latent.
à fi ôafi: partes eandem proportionem babeant, quam
reliquat trianguli lutera ; que à avarice 4d [tamtam du-
rîmr rafla linea, trianguli angulum bifariam [acabit

Sir triangulum ne, a: feeerut angulus ne bifariam M 51-th
reCta linea au. Dico ur un ad cm, rta cire sa ad AC. Du-
catur per c ipfi DA paralle-
la fics, 8c produéta Ba con- ’ . d 3’45"34
veniar cum ipfa in a pun-
Cto. Œoniam igitur in pan

rallelas au ac incidit mita .huea quædam. A c, erit t A c 19.primi.en angulus angulo un æ-
.qualis. (cd CAD angulus po- 3 D
nltur æqualis angulo sa D. ergo ô: un .ipfiACE angulo
æqualxs erit. rurfus quoniam in parallelas an ac îeaa

mea
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linea au; incidit, exterior angulus au) æqualis cit tinre-
riori ARC. oflcnihs autem cit a: angulus ACE angulo au)

. . æqualis. ergo 8: ACE ipfi au æqualis erit: ac proprerea
4 5- P"""-larus as æquale d lateri 4c. 8c quoniam uni larerum trian-

guli ses videlicet ipfi 5c 1:;a a. bains-parallela duéta en: au; erirc
ur au ad ne, ira sa ad au;
æqualis autem eir A a ipfi AC.

f ramifiai igiturfur un ad oc, ira
sa ad ac. Et fifir ut au ad
ne, ira sa ad ac, ô: au
’ungarur. Dico au ulum BAC I 1D C
ifariam feâum e e retira linea AD. Iifdem enim confîm-

  ais, quoniam cit ut au ad oc, ira A8 ad ac; [cd 8c ur
x h humai) ad ne iman ad au, erenim uni larerum trianguli
fill-Ç-IiMÎ-BCB, videÎicer ipfi ac parallela duôta efi: au, erirb 8c ut
i9.quinri.BA ad Ac, ira sa ad au. ergo ac efiiæîpalis AE, ac
k 1. primi. ropterea a: angulus ABC aogulo ACE kæqua la. fed angu-

us quidem axe en: æqualxs angulo cxrenon un; an-
! a9.primi.gulus vero au æqualis l alterna cap. .quare a: sa!) an-

lus ipfi un æqualix erit. angulusagxrur’BAc bifariam
eâus cit reâa linea AD. Ergo fi trianguli angulus bifa-

riam feeerur, recalas autem angulum méta linea eriam ba-
fim fecer; bafis partes eandem proportionem habebunr,
quam reliqua trianguli larera. 8c fi bafis arres eandem
proportionem habenr, quam reliqua triangu i larera; qua: a
verrice ad feétionem dudrur méta linea, trianguli angulum
bifariam fecabir. (yod oportebat demonflrare.

PRO P. 1V. THEOR.
Æqaiangubrum triangulum»: 141’er qua circum squales

angulo: faut, propartionalia faut. (r homologa, m e-
jufdm rationitfimt un" qua qualifias angulis ubten-

dunm. ISint æduiaçgula triangula ne ncs, quæ angulum qui-
dem ne angulo DCE, angulum vero ACD angulo onc
æqualem habeanr; a: prærerca angulum BAC angulo
CDE. Dico rriangulorum ne ne: proportionalia elfe la-

mera quæ font cinca æquales angulos 5 8: homologa, five
ejufdem rarionisa larera eer quæ zqualibus angulis (ub-
tendunrur. Ponarur ne in dircâum ipfi en. Et quoniam

4 I7-Pfimï-anguli ne un duobus mais minaresafunr, æqualis au-
tem cit angulus ACD angulo DBC; erunr ne BEC a3:

g 1
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guli duobus reôtis minores. quare 3A En produétæ inter
le conveniaan; producanrur 8c convenianr in punéto F. 6 u. uio.
8: quoniam angulus DCE eIÎ æqualis angulo ABC; erirPÙni- .

e BF ipfi ne parallela. rur- r flambai.fus quoniam æqualis ef’c arr-
gulus ACE angulo BEC, pa-
rallelacerir AC ipfi Fa. pa- A
ralleiogrammum igitur ei’c
F A c D 5 ac proprerea F A
quidem ipfi CD, AC veto
ipfi -FD ef’c 4 æqualis. 8c quo- ’ B E 4 agami,
nia-m uni larerum trianguli un; videlicet ipfi FI, parallela
duéta cit ne; erit tur sa ad AF, ira ne ad ca. æqualis. 3, naja,
autem cit AF ipfi en. ut igiturfBA ad en ira ne ad ca.
8c permutando ut sa ad ne ira CD ad CE. rurfus quoniam
c n parallela cfi kF, erit sur ac ad en, ira au ad DE. (cd
en cit æqualis AC. ergo urfnc ad ca, ira 4c ad DE. pet-f 7- quinti- ’
murando igitur, ut ne ad ca ira CE ad BD. iraque quoniam
oitenfumeit, ur A! ad ne ira ne ad ce, ut autem BC adanlîntïo
ca ira cr: ad En: erirxex æquali; ut sa ad ac ira en ad
DE. Æquiangiorum igitur rriangulorum pro orrionalia
funr larera quæ circum æ uales angulos. 8: omolo
fiveejufdem rarionis, lareracâ-unr quæ æ ualibus angulis (ub-
rendunrur. quad demoni’crare oporte ar.

PROP. v, THEOR.
Si duo triangula lama proportianalia bahut", aquiangula

mon triangula, (9’ raquait: babebuat angulo: quibus bo-

molaga tarera fitbtendunrur. ,
Sint duo rriangulaaac DE F, quæ larera proportionalia

habeanr, hoc efl, fic ut au uidem ad ne, ira DE ad sa: u:
autem ne ad ca, ira sa a FD: 5c adhuc ut na ad AC,
ira En ad DF. Dico rrian- A
gulum ABC rriangulo par: D
æquiangulum cire, 8c æqua- e-les habere angulos quibus B
homologalarera fubrendun- c E Ïtur, angulum quidem ABC
angulo var, angulum ve-

ro Ben angulo un, 8c Gprærerea angulum BAC angulo sur. Confiiruarur enim" antimi-
ad reétam lineam EF, 8c ad punéra in ilîfa et, angulo qui-
dem ne æqualis angulus ne; angu o autem au aîn-

gu us

r 1:1.
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5 2’05"41- gulus ne. quare reliquus BAC angulusi reliquo sa? en:
FM". a: ualis. idcoque æ?uiangulum cit triangulum ABC trian-

u o un. triangu 0mm igitur ABC se? proportionalia
Funr larera quæ æqualibus angulis fubrendunrur. ergo ur au

’ *° Min ad net, ira sa ad sa. (cd ur A! ad ne, ira Dt ad sa. ut
d 1 l «luirai. igitur ne ad IF, ira les ad a

ne. quod cum utraquei fa- D. I rum DE ne adhal: eau em
t 9- 0mm. ro orrionem a car, erit e

gaigfim æqualis.Eademra- B c E I
none 8c DE æqualis F6. ita-

que quoniam p: cit æqualis Gne, communis autem EF 5
. i duæ on BF duabus ce a? æquales faut a: bafis Dl? bali sa 2

f 31m"- æqualis. au ulus igitur DE? cit æqu isfangulo on, 8:
on? triangu um æquale rriangulo en, 8c reli ui an li l
reliquis angulis æqualis, quibus æqualia larera fu ren un-
rur. ergo angulus quidem par cit æqualis angulo on, an-
gulus veto EDF æqualis angulo ses; 8: quoniam angulus
DE? cit æqualis angulo car, a: anguluson angulo ABC,
erit 8: angulus ABC angulo un æqualis. eadem ratione
8C angulus Acn æqualis cit angulo on, a: adhuc angulus
ad A angulo ad n. ergo ABC triangulum triangule DE?
æ uian ulum erit. Si igitur duo rriangulalarera propanie-
n ia ha cant æquiangula erunr rrianFula; à: æqualcs ha-
bebunt au os guibus homologa. arera fubrcndunrur.
Quod oportebat emonitrare.

PROP. VI. THEOR.
Si duo triangula imam angulum uni angulo aqualem b4-

bunt, circa qui" 41mm angulo: latent proportion-i
lia; aquilingula "un: triangula, (9’ squale: habebit»:
angulo: quibus bomvlaga lama fabrmduntur.

Sint duo trian la ABC ou, onum angulum BAC uni
angulo un? æqu em habenria, circa æquales autem angu-
los latera proBorrionalia, hoc ef’r, fit ut BA ad Ac, ira
no ad FD. ico triangulum ABC triangula DEF æ-
qurangulum elfe, 8c angulum quidem ABC habere æ’

.   ualem angulo par; an lum vero ACD angulo un.
"31mm- onitiruarura enim ad re am lineam DF, a: ad pun-
- en in ipfa par, alterurri angulorum ne EDF æqualis

angulus Foc, angulo autem ACB æqualis pas. reliquus

u igitur

a . . -...-..l



                                                                     

LIBBR V1.4 129igitur ad B reliquo ad G cit 0 æqualis. ergo triangu-5 a.Cor.3zJ
lum ABC triangule DGF æquiangulurfi où; ac proptcrcaPrîmî-
ut on ad AC ira raft on ad DE: ponitur autem 8c ut me a. hujnl.
ad AC, ira En ad DE. ut
igitur d ED ad DF, ira GD D du.quîu:i.
ad DF. quare ED æqualis I G .cit cipfi DG, 6: communis t 9- quint!-DF. ergo duæ BD DE dua-
bus o D D F æquales fum-
a: angulus EDF angulo
on? efi æqualisgbafisigitur 1; c E FEF cf: f æqualis bafi FG, triangulumque DEF æquale trian-f 4,, rami,
gulo GDF, 8c reliqui anguli reliquis angulis æquales, alter
alteri, quibus æqualia lacera fubtenduntur. vergo angulus
quidem DFG efi: æqualis angulo DFE; angulus vero ad G
angulo ad a. (cd angulus DFG æqtualis cit angulo ACE: 8c
angulus igitur ACE angulo DFE et æqualis. onitur autem
ô! BAC angulus æqualis an ulo EDF, ergo reliquus qui
ad a æqualis i efi reliquo a E. æquiangulum igitur efl: tri-
angulum ne triangula Du. (mare fi duo triangula u-
num angulum uni angulo æqualem habeant, circa æquales
autem angulos latera proportionalia; æquiangula crunt tri-
angula, 8c æquales habebunt angulos quibus homologa la-
tera fubtcnduntur. QLod ofiendere oportebat.

PROP. VIL THEOR.
Si duo triangula onum angulum uni angulo æqualem b4-

lmmt, circa alios autem angulos lama proportionalia,
(’9’ reliquorum unumque fimul, 7:1 minorent, val non

minorent rafla : aquiangula arum triangula, à aquale:
Imbcbunt angulo: circa quos tarera fun: proportionalia.

Sint duo triangula ne DEF, unum angulum uni angulo
æqualem habentia, videlicet an ulum ne angulo EDF
æqualem, circa alios autem angu os ABC DEF latera pro-
portionalia, ut fit DE ad EF, ficut au ad ne: 8c reliquorum
qui ad c F utrumque fimul minorem vel non mmorem
rafle. Dico triangulum A ac triangulo DE? æquiangulum
cire; angulumque ABC æqualem angulo DEF, 8: reliquum
videlicet qui ad C reliquo qui ad F æqualem. Si inæqualis

I ef’c angulus ABC angulo DEF, unus ipforum major cric; fit
major ABC: ô: conltituatur a ad reétam lineam AB, 8c adflîiPîîmi.
punétum in ipfa B, angulo DEF faqualis angulus ne. 8c

quo-
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quoniam angulus quidem A cit æqualis angulo D, angulus
vcro nua angulo par: erit reliquus ana reliquo DFE æqua-

i 1-C9r-31- lis b. æquiangulum igitur cit ans triangulum triangule DEF.
P"""’ quart: ut c An ad G8, fic DE

- A’ 4" hulu”ad 51-": urque DE ad EF, fic ’j D
pomtur A8 ad ac. ut igi- d ,tur 45 ad ac, fic au ad ne. iqued cum au ad utramque ne
se eandem habeat proper- G
tionem, erit ac ipfi BGæqua-

B c r. r4 9 quïmÎ-lisd: ac propterea angulus ad
. ;. primi-C cf: æqualis cangule nec. quare uterque angulorum BCG

BGC minor en refile, igitur qui ei deinceps cit non major
el’t reâo. arque oflcnihs eft angulus non æqualis angulo qui
ad F. angulus igitur qui ad F reôto major cit. atqui onitur
non major: cum c non eli major reCto, qued cit ab urdum.
non igitur inæ ualis eft angulus ABC angulo DEF, ergo ipfi
cit æqualis. e autem 8: angulus ad A’æqualis. ei qui ad D.
quam a: reliquus qui ad ç æqualis 5 rçliquo qui ad a, agai-
angulum igitur en ABC triangulum triangule Dan. Si lgltul’
duo triangula unum angulum uni anguloæqualcm habeant,
circa alios autem angulos lattera proportionaha, 8c reliquo-
rum utrumque fimul, val mmorcm, vcl non minorem re-
au): æquiangula erunt triangula 8c æquales habebunt an-
gulos circa quos propertionalia film latera. Q19d oporte-
bat demonflrare.

PROP. VIH. THEOR.
Si in triangqu "angulo, a!) angulo rem ad Infini per-

pendiculari: ducatur: qua ad perpendicularem fun: tri-
angula, (r tari, à" inter [a fimilia fum.
Sir triangulum reé’cangulum ABC, reâum habens angu-

lum BAC: 8c a punéto A ad ne perpendicularis ducatur

AD. Dico triangula A a D AADC toti triangule ABC, 8c
inter fe fimilia cire. Quoni-
am enim anvulus BAC cit æ-
qualis anguÎo ADB, reétus
enim uterque efi, 8: anau-
lus ad B communis duo us B D ca æCPr-sl» triangulis A ac A BD; erit A

9mm. reliquus ACD reliquo un æqualis. æquiangulum igiturefi
L4. hujuuriangulum ABC triangule ABD. quarebut ac qua: [ub-

tendit angulum reflum trianguli ABC, ad sa fubtenden-

. rem.



                                                                     

1.1351: V1; 13:tem angulum reâum trianguli ABD, fic ipfa A]! fubtendens
angulum ad c trianguli ABC, ad D8 fubtendentem angu-
lum æqualem angulo ad c, videlicet BAD ipfius ABD tri-
anguli; 8c adhuc AC ad AD (ubtendentem angulum ad a
communem duobus triangulis. ergo triangulum ABC trian-
gulo ABD æquiangulum clic;

ô: circa æquales angulos la- A
tara habet proportionalia. r r. Der.fimile igitur v cit triangulum hujua.ABC triangule ABD. eadem
ratione demonltrabimus e-
tiam ADC triangulum trian-
gule ABC fimile elfe. quare. B D C
utrnmqne ipforum un ADC toti ABC triangule cit fi-
mile. Dico infuper triangula ABD ADC etiam inter fe li-
milia cire. Quoniam enim an ulus nm reéius en: æqualis
mélo A oc; fed 8c BAI) ofien us cit æqualis angulo ad c ;
erit reliquus ad B reliquo DAC æ ualis 4. æquiangulum
igitur cit triangulum un triangu o ADC. ergo i ut un
trianguli un ubtendens BAD angulum, ad on trianguli
ADC fubtendentem angulum qui ef’t ad c, æ ualem an-
gulo au), fic ipfa AD trianguli un fubten eus angu-
um ad a, ad Dc fubtendentem angulum DAC ci qui e11:

ad n æqualem; 8c adhuc sa ad ac fubtendentetn angu.
lum rcâum ADC. fimile igitur cit un triangulum trian-
gule ADC. (ai-are fi in triangule reâangulo ab angulo
reéio ad bafim perpendicularis ducatur; quæ ad perpendi-
cularem funt triangula, 8c toti, 8c inter [e fimilia funt.
Œpd oportebat demenflrarc.

Cor. Ex hoc manifelium en, in triangule reüangulo, ab
angulo rafle ad bafim perpendicularem duétam, mediam
Eroportionalem elfe inter fegmenta bafis: 8c prætereainter

afim 8c bafis fegmcntum utrumlibct, latus fegmcnto con-
terminum medium elfe prOportionalc.

PROP. 1X. PROBL.
A dam "(la linea imperatam parrain abfiindere.

Sir data méta linea au. Oportet ab ipfa A]! imperatam
pattern abfcindere. 1m eretur pars tertia; 8C ducaturà
funéto A uædam recta inca. AC, quæ cum ipfa AB angu-
um quem ibet contineat, fumaturqne in ne quodvis pun-

ûum D, 6c ipli AD æquales 4 onantur D5 ne, deindea 3.primi.

’ z junga-



                                                                     

13: Eucrxoxs ELEMENTORUM
l ahprimi-jungatur 3c; pet D ipfi BÇ parallela iducatur DF. Itaquc

quoniam uni larerum trian- A
guli ABC, videlicet ipfi ac,

c a. harmparallela duâa cit F0; erit: r
ut CD ad DA, ira BF ad FA;
dupla autem eli: c1) ipfius DA. E

g ergo à: Br ipfius FA du la
erit. tripla igitur cit BA 1 rus
AF. quare a data reâa inca. B v
A5 imperata tertia pars AF abfcrfa cit; de facere opor-
rebat.

PROP. X. PROBL.
D4t4m "fiant lineam infeüam, dan ratio lineafiâ’a [imi-

liter finira.

Sir data quidem "3&3. linea infe&a AB, fe&a ver-o Ac
Oportet refitam lineam An infeétam ipfi Ac feâæ fimilirer
fecare. Sir feéta Ac in punais D (à: E, 8c
ponantur ira, ut angulum quemvrs con- A

, .tineant, junâaque ne par puna-a qui-
! 3’-P"m’-dem D a: a ipfi 3c parallela: a ducantur

DF ne: par D vere ipfi A B ducatur
parallela DHK. parallelogrammum igitur F
cit utrumque ipforum FH un: ac pro- G F

b 34-pri-i.pterea DH quidem cit b æqualis Fa, un, ’
veto ipfi on. 8: quoniam uni larerum
trianguli DKC, ipli fcilicer ico, parallela

a a. hujus.duéra cit un; erit e ut on ad in), ira
KH ad un. æqualis autem cit EH qui- 3 K
dem ipfi ne, un vero ipfi or. cit igi-
tur ut cr. ad ED, ira ne ad or. rurfus quoniam uni late-
rum trianguli AGE, nimirum ipfi En, arallcla duôta et!
FD, ut a» ad DA ira c erit GF ad FA. ed oitenfum cil: ut
ca ad au, ira efi’c ne ad CF. ut igitur en ad ID, in cit
ne ad cr, 8c ut En ad DA, ira GF ad FA. ergo data re-
(la linea infeéta As, daræ redira lincæ feâtæ Ac [Emilia-g
(côte. en. (bled facere oportebat.

PROP. XI. PROBL.
Dada: doris nais lineis tertiam proportimlem invenire.

C

Sint datæ duæ reüæ lincæ An Ac, 8: nantur ira
rut angulum quemVIs continent. Oportet rpfis An .46

. I remua



                                                                     

Lilian VI. ’13"
tertiam proportionalcm invenire. Producanrur A8 Ac
ad pun&a D E: ponaturque A
ipfi Ac æqualis un; &njunéra P
ac, ducatur4per D lpfi.BC
parallela DE. quoniam igitur B c
uni larerum trianguli ADB,
videlicet ipfi DE parallela
du6ta cit ne, erit i ut An ad , l, a. hui",-ID, ira Ac ad ce. æqualis D Eautem cit ne ipfi AC, ut igitur An ad Ac, ita cit AC ad
en. quare datis mais lineis An Ac tertia proportionalis in-
venta en: CE. QIPd facere oportebat.

a griprimi.

PROP. XII. PROBL.
Tribu: dati: rem: lineis quartant proportionalem inve-

flirt.

Sint datæ tres reétæ lineæ A, B c. Oportet ipiis A a c
quartam proportienalem invenire. Exponantur duæ reâæ
lmeæ D a D F angulum D
uemvis EDF continentes: A A
ponatur reli quidem A aæqualis DG, ipfi vero n æ- cqualis on, 8: ipli C æqualis

Di-I: junétaque c H, pet G
E ipli parallela 4 ducatur EF. a ;I.ptimî.
iraque uoniam unilaterum E F
triangu i DEF, nimirum ipfi EF, parallela duâa el’t on, erit
ut DG ad on ira 0m: ad HF. cit autem DG ipfi A æqualis ,5 a. huit».
on veto æqualis B, a: DE æ ualis C, ut igitur A ad a, ira
c ad HF. quare daris tribus te is lineis A a C quarra propor-
tionalis inventa eft HF. Q19d facere oportebat.

PROP. X111. PROBL.
Dada: dans "en; lineis mediam proportiondem inn-

aire.

Sint datæ duæ reâæ linea: A B ne. Oportet inter ipfas
A! ne mediam proportionalem invenire. Ponantur in di-
reétum, 85 fuper ipfa AC defcribatur femicirculus ADC,
ducaturquc a punéto a ipfi AC ad reétos angulos BD 8C4 rutilai.
au DC jungantur. Quoniam igitur angulus ADC e in
femicirculo, is refluiez!v efi. 8c quïniam in triangule reôtaîi- 6 gr. lettü.

. 3 gu o



                                                                     

134. EUCLIDIS ELBMENTORÔM
gulo ADC, ab angulo reâo ’

ad bafim perpendicularis Dduâa cit D8, erit DE me-
;uçgi l dia proportionalis rinter feg-

J menta bafis An ac. duabus
igitur daris mais lineis An
a C media proportionalis
inventa efi. Quod facere A B coportebat.

PROP. XIV. T HEOR.
Æqualium, à arum: uni qui")! babentium angulum, p4-

rallelogrammorum listera que faut circum aqualc: angu-
los, reciproca finit: Et quorum parallelogrammrum u-
num uni equalem babenrium angulum, laiera que rir-
cum squales angulos, finit reciprom; en inter [a fiant
atqualia.

Sint æqualia parallelogramma u ne, æqnaies habentia
l u 1mm. angulos ad a, a: ponanrur in drrcâum Da DE. ergo 8c in

direaum a erunt F8 ne. Dico parallelogrammorum An ne
latera quæ fiant circum œquales angulos reciproca. effe: hoc
en ur De ad ne ira elfe ce ad BF. Com leatur enim paral-
lelogrammum FE. 8c quoniam paralle ogrammum A! æ-
quale el’r parallelogrammo -!. F
ne, aliud autem aliquod cil:

, , FE parallelogrammum, erit
* 74mn". ut A8 ad n: i, ira ne ad FE. D B

(cd ut An quidem ad F E,
ira c cit D3 ad ne; ut autem
ac ad Fa, itccn ad n; ut

"livinigirurdnn ad sa, ira on ad G . GBF. ergo parallelogrammeium A8 BC l’arera, qua: crrcum
æquales angulos, ex contraria parte fibi iplius refpondent-
Et fi reciproca (un: feu ex contraria parte fibi i fis re-
fpondeant larcra quæ funt circum æquales angulos, 1: nem-
pe ut D3 ad ne, ira on ad BF. Dico parallelogrammum A8
parallelogrammo ne æquale erre. Œoniam enim en ut D8
ad ne, ira ce ad 8P; ut autem DE ad sa, ira un parai-
lelogrammum ad parallelogrammum FE, 6: ut on ad 3’17,

a ,.quînri. ira c ne parallelogrammum ad parallelogrammum Fa; erird
ac ut A8 ad Fa, ira ne ad Fa. æquale igitur efi: An c parallelo-
grammum parallelogrammo ac. Ergo œqualium 8c unurri

un:

e x. hujul.



                                                                     

LIBER VI.
uni æqualem habe°nrium angulum parallelogrammorum 1a-
tera, quæ circum æquales angulos, rec1proca funt, feu ex
contraria parte fibi ipfis relpondenr: 8c quorum aralle-
logrammerum unum uni æqualem habentium angu uni la-
tera, quæ circum æquales angulos, recrproca iunr, ca inter
le funr æqualia. Quod oportebat demenlirarc.

PROP. XV. THEOR.
Æqualium, (’7’ unum uni æqualem buéentium angulum

rriungulorum lutera, qua circum æquale: angulos, fun:
reciproru: Et quorum triungulorum unum uni æqualem
habentium angulum lutera, que circum arquait: angulo:
reciprou fur", :4 inter [a fun: aquulia.

Sint æqualia triangula ABC ADE unum angulum uni an-
gulo æqualem habentia, angulum fcilicet BAC angulo DAE.
Dico triangulorum ABC ADE latera quæ circum æqua-
les angulos reciproca elfe, hoc elr ut CA ad AD, ira
elfe EA ad An. ponantur enim ira ut in direétum lit CA
ipfi A D. ergo 8c a A ipfi An in direétum a erit; a:
jungarur BD. Œoniam igi- B 1)
tur triangulum ABC æ uale
cil: triangule ADE, aliu au-
tem cit un; erit ut CAB A
triangulum ad triangulum
BAD, ira i triangulum ADE
ad triangulum un. fed ut
triangulum quidem CAB ad C E

13”

d :4. primi.

6 7. quinri.

n AD triangulum, ira cCA ad AD, ut autem triangulum: I. hui";-
EAD ad ipl’um BAD, ira tu ad An. ut d igitur CA add quuini
AD, ira EA ad An. quare triangulorum ABC ADE latera,
quæ circum æquales angulos, remproca lum. Et li reci ro-
ca funt latera rriangulorum ABC ADE, (cil. fit ut CA a AD,
ira RA ad An. Dico triangulum ABC triangule A ne æquale
elfe. junéta enim rurfus BD, quoniam ut CA ad AD, ira eli: eA
ad AB, ut autem CA ad AD ira une triangulum ad trian-
gulum nAD t 8: ut sa ad AB, ira t triangulum a A D ad
BAD triangu uni, erit 4 ut ABC triangulum ad triangulum
un, ira triangulum EAD ad un trian ulum. utrumque
igitur rriangulorum ABC Ann ad triangu um 8A D eandem
habet proportionem; ac propterleavæquale cil ABC trian-

4. gulum
a 9. quinri.
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a u.primi.

6 7. quinti.

o 14.. buju.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
gulum triangule ADE. Æqualium igitur: 8c onum uni a-
qualem habentium angulum rriangulorum larera quæ cir-
cum æqualcs angulos, recipreca (ont: 8: quorum trian-
gulorum unum uni æqualem habenrium angulum lattera,
?uæ circum æ uales angulos reciproca funt, ca inter fe
unr æqualia. uod demonl’trare oportebat.

PROP. XVI. THEOR.
Si quatuor "tu linea proportionales funin, "angulum

[ab extremis contentum quote efl ei reâangulo Quod [ab
medii: rontinetur: Et fi refiangulum fub extremis cort-
tentum equale fanât ei quod [ulo medii: eontinetur, quit-
tuor "(le linea proportionaler erunt.

Sint quatuor méta: lineœ proportionales A3 ce E F, lit-
ue ut A3 ad CD, ira E ad F. Dico retËtangulum contentum
ub métis lineis A3 F æquale elfe ei qued fub ipfis CD E

continetur. Ducantur enim t à punéris A C ipfis A]; CD ad
rectos angulos Ac CH; ponarurque ipfi quidem F æqualis
AC, ipfi veto 3 æqualis CH, 8c compleantur ne DE paral-
lelogiqamma. (àgoniamigi- E H
tur e ut A3 a CD, rta a
ad F; cit autem a æqualis F ICH, 8c F ipfi AC: eritbur
A3 ad CD, ira CH ad Ac.
parallelogrammorum igitur
ne D H larera, quæ funr V
circum æqualesangulos, re- A g B C D
ciproca lum; quoniam autem æquiangulerum parallelo-
grammorum latera, quæ l’unt Circum æquales angulos,
reciproca (tint, ca inter fe funt :æqualia. ergo paral-
lelogrammum ne æquale cit parallelogrammo DH. at-
que cit parallelogrammum quidem ne, qued fub reâis
lineis A3 F continetur, ctenim AC cit æqualis F; paralle-
logrammum veto DE, qued continerur fub iplis CD E, cum
CH ipli F. fit æqualis. reâangulum igitur contentum firb
A3 8: F cit æquale ei qued fub ipfis CD 8c a continetur.
Et fi teCtangulum contentum fub A a F fit æquale ci qued
fub en 8: 3 continetur. Dico quatuor renfilas lineas repor-
tionales elfe, videlicet ut A a ad en, ,ira a ad F. il dem e.
nim conflruâis quoniam reétangulum contentum fub A3
8c F cit æquale Ci qued fub CD 85 E continetur, arque elr
contentum quidem lub A a F rectangulum ne, erenim Agi;

e

--------7 l



                                                                     

AAN7-,;

rang..- A

«v mm-

LIBER. V1.
en æqualis F; contentum veto fub CD a el’c reétangulum
un, uod CH iïrfi F. fit æqualis. erit parallelogrammum ne
æqua e paralle ogrammo DE; 8: funt æqurangula. æqua-
lium autem 8c æquian lerum parallelogrammorum late-
ra, qua: circum arqua es angulos, recrproca funr. c quare
ut A3 ad cD, ira en ad Ac, æquahs auteur cit en rpli a, 8c AG
ipli F. ut igitur A3 ad CD, ira 3 ad F. Ergo li quatuor
reflue lineæ proportionales fuerinr, reâangulum fub extre-
mis conrenrum æ uale cil: ei cil: qued fub mediis contine-
tur: 8c fi re&angu nm fub extremis contentum æquale fue-
rit ci qued fub mediis continetur, quatuor reôtæ linea: pro-
portionales erunt. Qupd oportebat demonflrare.

PROP. XVII. THÉ OR.
Si tres "tu linea proportionales fuerint, reliungulum [E46

extremis contentum equnle eji ei quad à media fit qua-
drato : Et fi reflangulum fub extremis contentum aquale

fuerit ei quad à media fit quadrato, tres reflet linea pro-

portionales erunt. .
Sint rres recta: linea: proportionales A 3 c; 8: fit ut A

ad 3, ira n ad C. Dico rectangulum contentum fub Ac æ-
quale elfe ci qued a media 3 lit quadrato. Ponarur ipfi 3 æ-
qualis D. Et quoniam ut A ad 3, ira 3 ad C, æqualis autem
n ipli D; erit ut A ad ne, ira A

in

D ad c. fi autem quatuor re- n a 7. quinri.
&æ lineæ proportionales
fuerint reûangulum fub ex- c
rremis contentum cil 5 æ-
quale ei qued fub mediis ccontinetur. ergo rectangu-
lum fub AC contentum eft A
æquale ei qued continerur fub 3 D. fed reâangulum con-
tenrum fub n D cit æquale quadrato qued fit ex ipfa 3 - etc-
nim 3 cit æqualis D. recrangulum igitur contentum Îub AC
cil: æquale ei qued ex 3 fit quadrato. Et fi reâangulum
contentum fub A c æquale lit quadrato qued lit ex 3. Dico
ut A ad 3, ira elle n ad c. Iifdem enim confiruâis, quoniam
mél-angulum contentum fub A c æquale cit quadrato qued
fit ex 3; ar quadratum qued fit ex 3 clic reCtangulum qued
fub iplis 3 D continerur cit enim 3 œqualis ipfi D, erit re-
âangulum contentum liib A C æquale ei qued fub 3 D con-
tinetur. li autem reétangulum fub extremis contentum æ-
quale fuerir ci qued fub mediis Continerur, quatuor îeétæ

Inca:

i 16. huilai;



                                                                     

:3: Eucunrs ELEMENTORUM
linea: proportionales l! erunt. en: igitur ut A ad a, ira D ad
c; æqualis autem a ipfi n. ergoaut A ad a, ira B ad c. Si
igitur tres reétæ lincæ proportionales fucrint, reâangu-
lum Tub extremis contentum efl æqualc ci quod a media fit
quadrato. Et fi reâangulum fub extremis contentum a:-
quale fuerit ci quad a media fit quadrato, tres mazas linea:
proportionales crunc. (ln-M oportebat demonfirare.

PROP. XVIII. PR OB L.
A dam "il; linea data reflilineq fimilc Üfimilirer pafirum

reflilineum defirilmæ.

Sic data reâa linea AB, datum autem reétilincum CE.
Oportet a radia linea au aeôtilineo CE fimile, ô: fimiliter
fofimm reâllmeum defcnbere. jungatur DF, 8c ad redîtam

. . ineam AB, 8: ad punâa in ipfa A B, angulo quidem c æ-
4 zS-Pflml-qualis angulus aconfiituatur

c A a angulo autem en F G.----H F E
anguÏus A86. reliquus igitur I:-CFD angulus reîiquo AGI!

’ 3.-c9f-31- efi 5 æqualis. ergo æquiano a
"un gulum e11- FCD triangulum m-fi

triangulo cas; ac propte- le v B c Dc 4.. hujutq-carut F1) ad on, ita PC ad ’
on, a: CD ad au. rurfus confiituatur ad re&am lineam
ne, 8c ad punéta in ipfa B a, angulo quidem DFE æqualis
angulus 36H, angulo quidem FDE æqualis cm. ergo re-
li uus 6 ad a reliquo ad a efl: œqualis. æquiangulum igitur
e triangulum FDE triangule aux. quare un FD ad en,
ira un ad 6H, 8c En ad un. oficnfum autem efi: a: ut F1)

in-quîmîoad en, ita PC ad 6A, a: CD ad au: a: ut igiturô se ad
AG, ira c1) ad AB, 8c ne ad 6H, 8c adhuc ED ad un. ita-
que cilloniam angulus quidem CFD CR .æqualis angulo A68;
angu us autem un angulo non. en: totus on: angulus
ton A G a æqualis. eadem ratione 8c C D I cf: æqualis ipfi
ABH, 8c ræterea angulus quidem ad c angulo ad A æqua-
lis, angu us veto ad a angulo ad a. æqmangulum igxtur
efi: AH ipfi CE, 8c latera circum æquales ipfis angulos ha-
bet proportionalia. ergo reétilineum AH reétilineo en fi-

a ç- De!"- mile v erit: A data igitur méta linea A8 duo reâilineo en
hlm. fimile, 8: fimilirer pofitum reûilineum A H defcripcum eft.

QIPd facerc oportebat. ,
PROP.

A



                                                                     

L135: V1. :39
PROP. XIX. THEOR.

Similia triangula inter je fun: in duplicata proportione la-
rcrum bomologorum.

Sint fimilia triangula ABC DEF habentia angulum ad B
æqualem angulo ad E, 8c fit ut AB ad ne ira DE ad EF,
ira ut latus ac homologum fit lateri EF. ico A ac trian-
gulum ad triangulum DEF duplicatam proportionem habere .
ejus quam habet ac ad sa. Sumarur enim ipfis 4 ne a? ter-d "th
ria proportionalis ne, ut fit A
ne ad EF ira a? ad ne. D8c jungarur sa. (hi-onum
igitur ut AB ad 8C, ira eft
DE ad EF; erit permutando
ut AB ad DE, ira ac ad un
fed ut Bc ad sa, ira EF
ad ne. ut bigirur AB G C E Fad DE, ira EF ad ne. quare rriangulorum ne Durirrmînti.
lattera, quæ funt circum æquales angulos, reciproca faut.
quorum autem triangulorum unum uni æqualem ha-
bcnrium angulum larera, qui: circum æquales angulos,
reciproca funr, ca inter fe æqualia c flint. æquale 1 itur: 1;.huiul.
efi: ABC; triangulum triangulo par. 8: uoniam e ut
ne ad sa, ira EF ad ne; fi autem trcs re a: lineœ pro-
portionales finr, prima ad tertiam duplicatam proportio-
nem d habet eus quam habet ad fecundam: habebit igiturd Paner-
nc ad ne duleicatam proportionem ejus quam habet ac ad «mm
E9. ut autem 3c ad ne, ira A3 c triangulum ad triangulum .
Mme. ergo 8c ABC triangulum ad triangulum A ne dupli- a I- hmm.
catam proportionem habet ejus quam ne habet ad air. CR:
autem A ne triangulum triangule D a F æquale. 8C triangu- . .
lum igitur ABcfad triangulum par duplicatam proportio-f 7- 11mn".
nem habebit ejus quam habet ac ad EF. QlLare fimilia tri-
angula inter fe funt in duplicata proportione laterum homo-
logorum. QILOd ofiendere oportebat. -

Cor. Ex hoc manifeflum efi, fi tres reâæ lineæ pro or-
tionales fuerint, ut prima ad tertiam, ira efl’e triangu am,

uod fit à prima ad triangulum quod a fecunda fimile, 8c
imiliter defcriptum; quoniam oficnfum efl: ut c3 ad ne,

ira ABC triangulum ad triangulum ABG, hoc efl: ad trian-
gulum par. (129d attendu-e oportebat.

PROP.
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a i. nef.laujua.

O fi. hujun.

a a. huius.

daa.quinri.

a 19. hujua.

Evcrxnxs Ennfiau’ronum
PROP. XX. THEOR.

Similia polygona in fimilia triangu14  dividuntur, (a "amen:
aqualia, à homologa mi: ; à poljgonum 4d poljgnnum
duplicatam proportionem habet ejus quam lutas homolo-
gum habet ad homologum tatas.

Sint fimilia polygona A nc DE man, 8c fit A8 home-
logum ipfi ne. Dico polygona ABCDE FGHKL in fimilia
triangula dividi, 8C numero æqualia, 8: homologa taris; 8c
polygonum A B c D a ad polygonum r c H x L duplicaram
proportionem habere ejus quam habet A8 ad FG. jungan-
tur sa ne et. LB. eEt quoniam fimile cit ABCD: polygo-
num polygone FGHKL, angulus au: angulo en. cit t æ-
qualis, arque cit ut sa ad au, ira en ad FL. quoniam igi-
tur duo triangula funt au E A
F G L unum angulum uni

angulo æqualem habentia, Fc1rcum æquales autem an- E

gulos latera proportionalia. L Gerit îrriangulum A Bî tri-
an u o FGL æ uian u nm;
erggo r8: fimilcîlan uqus i i- D c K H
tur un æqualis e augu e FGL. efl: autem 8: rotus ABC
angulus æqualis 4 toti FG H, proprer fimilirudinem polygo-
norum. ergo reliquus mac reliquo LGH cil: æqualis. 5E
quoniam 0b fimilirudinem triangulerum au FG L, en: I ut
En ad sa, ira LG ad en. fed 8c proptcr fimilitudinem p0-
lygonerum 4, ut au ad ac, ira cf: po ad on; erit ex æ-
quali ut d EB ad ne, ira LG ad ou. hoc ePr circum æquales an-
gulos ne LGH latera funt proportionalia; æqulangulurn
igitur i cit me triangulum triangule LGH. quare 8c cfimi-
le. eadem ratione 8c ECD triangulum fimüe efl: triangule
LHK. fimilia igitur polygona ne DE FGH r: L in fimilia tri-
angula dividunrur, 8c numero æqualia. Dico 8c homologa
tous: hoc cil: ut proportionalia finr triangulaz 8c antece-
dentia quidem funt un ne ECD, confequenua autem ip-
forum FGL LGH LHK; a: mon); polygonum ad polygo-
num FGHKL duplicaram proportionem habere ejus quam
latus homologum habet ad homolo m lams, hoc cit AB ad
F6. uoniam enim fimile efl: un triangulum triangule FGL,
haha ir un triangulum ad triangulum FGL duplicatam
proportionem e ejus quam habet BE ad CL. eadem ratione,
8: triangulum BEC ad GLH trian ulum duplicaram d pro--

Î" quinti’perrionem habet ejus quam na a en. efrfigitur ut AIE
trian-



                                                                     

L 1 a a n. VI. untriangulum ad triangulum FGL, ira triangulum une ad
ou»; triangulum. rurfus quoniamlimile en: triangulum une
triangule LGH, habebit une triangulum ad triangulum
LGH duplicatam proportionem c ejus quam redira linea ce
habet ad reéram HL. eadem ratione 8: ECD triangulum
lad triangulum un: duplicatam proportionem habet ejus
quam en ad HL. efifigirur ut triangulum BEC ad triangu-
lum LGH, ira en) triangulum ad trian lum LHK. effen-
fum autem cit 8c ut a ne triangulum a triangulum Leu,
ira triangulum un ad triangulum FGL. et o ut trian-
gulum au: ad triangulum FOL, ira triangu um BEC ad
GEL triangulum, 85 triangulum zen ad ipfum LHK. 85 . .
i itur ut unum anrecedenrium ad unum confequenriumgfu’qum

c omnia antecedentia ad omnia cenfequenria. er o ut tri-
angulum ABE ad triangulum F’GL, ira ABCDE po ygenurn
ad polygonum F q H K L: fed A 8E. triangulum ad triangu-
lum FOL duplicaram proportionem habet ejus quam larus
homologum An habet ad homologum larus ne, fimilia e-
nim triangula in duplicata b funt reportiene larerum ho-b 19- bain:
melogorum. ergo 8c ABCDE po ygonurn ad polygonum
FGHKL duplicaram pro errionem habet ejus quam An la-
tus homologum habet a se homologum larus. Similia igi-
tur elyggna in fimilia triangula dividunrur, 8c numere æ-
ëua ia, hemeloga totis; 8c polygonum ad polygonum

uplicatam habet proportionem e’us uam habet larus ho-
mglogum ad homologum larus. des) demonfirare opor-
te at.

Eodem mode 8c in fimîlibus quadrilateris ol’renderur ea
elfe in duplicata proportione laterum homologorum. o-
ftenfum autem cit in rriangulis.

COROLL.
I. Ergo univerfæ fimiles figuræ recËtilineæ

inter fe (un: in duplic’ara proportione homo-
legorum larerum. 8: fi ipfis An ne terriam
propertienalern fumamus, quæ fit x; habebit
A! ad x duplicaram reportionem ejus quam
habet A a ad ne. ha et autem 8C polygonum
ad pelygenum, 8: quadrilarerurn ad quadri-
laterum du licatam proportionem ejus quam
latus homo ogum habet ad homologum la-
tus, hoc eir An ad ne. arque ol’renfum en:
hoc in triangulis.

wl-fl-------Ib
5° mI-----q.

ni-



                                                                     

142 Eucnmxs ELEMENTORUM
a. Univerfe igitur manifcllum cit, li rres retira: lineæ

proportionales fuerinr, ut prima ad rerriam, ira elfe figuram
uæ lit à prima, ad cam quæ a fecunda, limilem 8c limiliter

delcriptam. (bled ollendere oportebat.

PROP. XXI. TH EOR.
Q5 eidem reflilineo fun: fimilia, (’7’ inter [a fimilia finit.

Sir enim utrumque reétilineerum A a limile reé’tilineo c.
Dico 8c reCtilineum A reétilineo a limile elfe. QIpniam
enim fimile cit A reôtiline-
um reétilinco c, 8e ipfi æ-

. nuer". quiangulum aerit, 8C cir- cN’im- cum æquales angulos la-
tera habebit proportionalia.
rurfus quomam fimile cit
reétilineum a rc&ilineo c,
œquiangulum ipli erit, 8:
circum æquales anoulos latera proportionalia habebit t.
utrumque igitur refiÎilineorum A a 1 li c æquiangulurn ça
à: circum æquales angulos larera aber reportionalia.
quare 8: reétilineum A ipfi B cit æqulangu nm, lateraque
circum æ uales angulos reportionalia habet; ac propre-
rea 4 A ip a cit (inule. &uod demenl’rrare oportebat.

PRO P. XXII. THEOR.
Si quatuor rafla linea proportionales funint, (2’ "amura

que ab ipfi fiant, fimilia, à fimiliter defcripta propor-
tionalia nant. (’9’ fi terminez que ab ipfis fiant, fimilid,
(7 fimilirer defcripta, proportionalia funint, à ipfir n-
61; linea proportionales errant.

Sint quatuor reétæ lineæ proportionales au en a? en,
n lllujusôc ut A a ad c D, ira fit a! ad en. Defcribanrur ne nab

iplis quidem An c1) limilia, 8c limilirer polira re ilinea
x AB L c n: ab ipfis vero a? e H defcribantur reétilinea
fimilia, 8c limiliter pofira Mir un. Dico ut tu! reailineum
ad rcâilineum LCD, ira elfe reCtilineum MF ad ipfam NH

au.hujun.re&ilineum. Sumatur ipfis bquidem An ce renia repor-
tionalis x; iplis vere IF on terria proportionalis e. lt quo-
niam el’c ut AB ad ce, ira a? ad en: ut autem c D ad x

na.quin:i. ira en ad o; erit ex æquali rut An ad x, ira a? ad o. fed
neam). ut au quidem ad x, ira cit d reailineum Kan ad LCD maie

Jus. lineam



                                                                     

LIBER VI. 14.3lineam, ut autem EF ad o, ira 4 reÇItilineum MF ad re&i-
lineum un. ur i itur KAB reétilineum ad reétilineum
L ce, ira cit ne tilineum MF ad a u.quinti.

. . KNH rectilineum. Etfi fit ut KAB
reétilineum ad reétilmeuni IL CD, x L
ira reétilineum MF ad reélilmeum --
NH. Dico ut A8 ad CD, ira elfe

A B C Dau ad ou. fiat enim ut A]; ad CD,
ira a? adfPR, 8c defcribatur lrab M failli";
ipfa PR alterqui reétilineorum MF N
N H fimile, 8c limiliter pelitum -’-*
reétilincum sa. quoniam igitur en: p
ut A8 ad ce, ira a? ad PR, 8c
defcripra funr ab iplis quidem A8 1-: F o H
c D fimilia, 8c fimilircr alita [A]! S
LCD reétilinea, ab ip 15 vero a? --- Ü
PR fimilia 8c (imiliter polira reüi- P R
linea M F s a, erit a ut K A a reâi- ex prialineum ad reérilineum LCD, ira reàilineum MF ad sa m?"-
reélilineum: ponitur autem 8c ut reailineum rua ad re-
âihneum LCD, ira MF reétiliueum ad reétilineum NH.
ergo ut reôtilrncum MF ad reâilineum un, ira MF maili-
neurn ad reÇtilineuni sa. qued cum reâilineum MF ad u-
trumque i lerum NH sa eandem habeat proportionem,
erit b reéri ineum un ipfi sa æquale. el’t autem ipfi fimile,h 9. quint
8c limilirer polirum. ergo ou en: æqualis PR. 8c quoniam
ut An ad ce, ira cit a? ad PR: æqualis autem PR iplieu;

ierir ut AB ad c D, ira EF ad ou. Si igitur quatuor reôtæ
lineæ proportionales fuerinr, 8c reéiilinea quæ ab iplis fi-
unr, Emilia, 8C limilirer defcripra proportionalia erunr: 8c
fi reâtilinea quæ ab ipfis fiunr, funilia, 8c fimilirer defcri ta
proportionalia fuerinr, 8c iplæ retira». linea: proportion es
erunt. Qgpd oportebat demonltrare.

LEMMA.
Poli"? tribu: rem: quibufrarique A, a à c; ratio prima

A 4d terrien: c, aqaali: (Il mimi campafita ex ratione
prime A ad [ramdam la, (9’ ratione faraude a 4d ter-
riam c.
si: V. G. une": tannin: e. un: feu «(marinier n-

tîanit A ad B, bat A fripa B, Ùfit une":
9mm»: «tout»: mini: B ad c, erit une": duo-de-
annin a: zanni terurü à gynerium? vultiplmnm

. coupo-

.a-A



                                                                     

m E-UCLIDIS ELEMENTORUM
eampofitu exporter: rarionis A ad c; riant quia A tantinet a
ter, à B tantinet C ganter, tontinât A ipfiem c ter qua-
ter, [en duodeaer. idem de alite multiplieiôue are! fabulâ-
fliti or vernir: efl. Univerfirlie aven bnjn floconnait demon-
jimria relie efi; granitai rationne A ad a e]! mimera: .5

B

fil]. qui multiplient configuri- A ’
terre produit antetederitem. Et
fimiliter galantine ratinait B ad 3-.-
c efl Ë Atque be du: quanti- c-

AXE

c .-.tare: inter fe multiflieatt (feint numere»: Bxc qui à]:
quanta rationir que»: "angulum comprebeufilm [U6 re i
A à B habet ad "angulum fié B à. c mais. Admire: dia;
ratio relier: uli fié A à B, ad "angulum full B à c en efi
grue in en a def. ç. bujur, comparait" ex "treuille: A 4d B
Ù B a . friper I. 6. reflangulum fiel A à B, ejl ad retî-
angulum fit B à C, ut A ad c. à igitur ratio A ad C d’u-
Iù e]? ratioai rompojitl en: rationihe A ad a, à n ad c.

Pofitit tu" quatuor reliât quiâofiungae A, B, c, à D- Ra-
tio prime A ad quartant D argalis e]! ratinai compo me et:
ratione prime A ad fitundm B, à ratione fêtarde B ad ter-
tiaire c, à ratione terme c ad quartant D.

Nam in tribu reéïi: A, C, à D
ratio A ad D ægfldlù’ ejl ratione
amplifia: ex rationiht: A ad c,
à c ad D. Et Indienne ejl o-
flertfiim ratione": A ad c 411141815
(Je ratioui eompojitie en: ratio-

m’hu A de à B ad c. Etigi- vtur ratio A ad D tquli: e]! ratioui eomquitt ex rationiàar
A ad B, B ad c à c ad D. Similiter oflendetur, in poteur:-
que "ah, ratione»! prime ad ultima"; æqualem e e ratinai
contrefit: ex rationilue prime ad fenndam, fientaient! tr:-
tinm, renia: ad garum, (9’ in deintep: ufque ad ultrmam.

Si exportateur alia maguitudirtes qualifia, frater retînt,
idem obtinebit. flyd confluât? ji ramifiant!" tot "5.2 A, B,
c dît. ordirte pofitæ griot fient me nitudiriesj, à in eadem
ratione.- ita viz. ut "fla A lit a raflant B ut prima ma-
gnitude ad fituudam, à refit: a ad raflant C. ut fienrtda
.maguitudo 4d tertiam, à in: pana. Manifejium ejl per 7.2.
g. Je ex agira reé’t’am A ad ultima»: "au; finit prima ma-
gnitudo ad ultimam. Sed ratio retire A ad ultimam retînt
æquali: efl ratinai compofitæ ex retiendra A ad B, B ad. c, ï

l a

A

.------.--c---- ---D-....-....
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L 1 B EVR V1. i4;in: perm ufqtee ad ultima»: reflua. Et, ex lypothefi, ratio
ëujqflibet refit ad fifi proximam, eadem qlt un» ratione
magnitudini: ejufdem enliai: ad fifi praximam. Et igitur
ratio prime magnitudini: ad ultima», «guli: ejl rationi tom-
pofitæ ex rationihu prima: magnitudinid adfeeundam fez-and:
ad tertiam, à in deimef: ufqtee ad ultima»). uod de-
monflrare oportebat. .

PROP. XXIII. THEOR;
Æquiangula parallelogramma inter je proportionem bahut

ex Iateribu: vampojitam.

Sint æquiangulaFparallelogramma AC ce æqualem ha-
bentia ECD ançulum angulo ace. Dico parallelogrammum
AC ad paralle ogrammum CF proportionem habere com-
pofitam ex latenbus, videlicet compofitam ex proportione
quam habet BC ad CG, 8c ex proportione quam ne habet
ad ce. Ponatur enim ut 3c fit in dire- D n
8mm ipfi ce. ergo 8c ne ipfi ce in di-
re&um 4 erit: 8: compleatur DG aral- a taquinai.
lelogrammum: exponaturque re a li- 8 c
nez uædam K, 85 fiat ut ne ad ce, ira L,6x a L, ut autem DC ad CE, ira L ad 5 "-hulu”
M. roportiones igitur ipfius K ad L, 8c
L ad) M eædem funt quæ proportiones
laterum videlicet ac ad cc, 8c ne ad
en. (cd proportio K ad M compofita E r
efi a ex proportione K ad L, 8c propor- Lemc
none L ad M. quare 8c K ad M propor- x Lu rias. P:tionem habet ex lateribus compofitam.
8c quoniam efl: ut a c ad C G 4, ira 4c parallelogrammumd h 1101113.
ad parallelo rammum CH; fed ut ne ad cc, ita K ad L: .
erit tu: x a L, ira parallelogrammum AC ad.CH paralleJ "avina-
lo ammum. rurfus quoniam efi ut ne ad ce, ita c H pa-
r elogrammum ad parallelogrammum cr: ut autem ne
ad CE, ira L ad M. er o ut L ad M, ira erit a parallelogram-
mum CH ad CF paral logrammum. itaque cum oi’cenfum
fit ut K quidem ad L ita AC parallelogrammum ad paralle-
logrammum CH: ut autem L ad M, ira parallelogrammum
CH ad ce parallelogrammum; eritf ex æquali ut K ad Mâfnquïmî.
ira AC paralldogrammum ad ipfum CF. habet autem 1c a
Mdïroportioncm ex lateribus compofitam. ergo 8c AC pa-
r elogrammum ad parallelogrammum CF oportioncm
habebit compofitam ex lateribus. Æquiangu a igitur paral-

K lelogramma



                                                                     

14.6 EUCLIDIS ELEMENTORUM
lelogramma inter (e proportionem habent ex lateribus
compofitam. Quod oportebat demonftrare.

PROP. XXIV. THEOR.
Omnis parallelogrammi, . que circa diametrum fun: paral-

lelogramma, é" mi, Û inter fa fimilia fane.

Sir parallelogrammum A a CD, cujus diameter AC: circa
diametrum vero AC parallelogramma fint ne HK. Dico
parallelogramma ne me 8: toti ABCD, a: inter le fimilia
cffe. QLLoniam enim uni laterum trianguli ABC, videlicet
ipfi ne parallela duéta efl: EF, erit lut me: ad EA, ita CF
ad sa. quoniam rurfus uni laterum triangu ACD, nempe

C ipG en duéta cit parallela Ba bb"J"”FG, ut CF ad n, itaterit
DG ad ce. fedutCF ad G
F A in ofienfa ei’c 8c a a

.ad EA. ergo 8c ut ne ad
6 Il quimï-EA, itab ne ad ce, com-
a ls-q"*m”ponendo ne tu: ne ad AE,

ita ne a3 ne. 8c permu- D K Ctando ut 8A ad AD, ita E4 ad A6. parallelogrammorum
igitur ABCD 8c se lutera, quæ circa communem angulum

v . un, proportionalia flint. 8: quoniam parallela en: GF ipfi
d 19-P"m*’DC, angulus quidem AGF efi: 4 æqualis angulo A oc, an-

gulus vero GFA æqualis angulo DCA, a: angulus DAC en:
communis duobus triangulis [me me; erit igitur triangu-
lum ADC triangule ACE æquian ulum. eadem ratione a: tri-
angulum un æquiangulum e trian lo AFE. totum igi-
tur parallelogrammum ABCD paralle ogrammo se eI’c ae-

, 4,. majuquian ulum: ergo ut m ad ne, ita c A6 ad ce, ut autem
ne a ÇA, ira GF ad FA, 8c ut AC ad cn,,ita A1? ad en,
8c prætcrea ut cn ad ne, ira En ad 5A. iraque quoniam

.of’cenfum eft ut ne ad ÇA, ira erre GF ad FA, ut autem
fzz.quintI.Ac ad on, ira A? ad FE; eritf ex æquali ut ne ad en, ira

ce ad sa. ergo parallelogrammorum au!) 8: ne propor-
tionalia (un: latere quæ circum æquales angulos, ac pro te-
rea! parallelogrammum A ECD parallelogrammo ne e fi-
milc. eadem ratione, a: parallelogrammum mon fimile

.efi: parallelogrammo KHo utrumque igitur ipforum EG En:
parallelogrammorum Farallelogrammo ABCD ef’c fimile.
quæ autem eidem re i ineo funt fimilia, 8c inter fe fimilia

au.hujus.hfunt. parallelogrammum igitur se fimilc en parallelo-
grammo Hz. Q13re omnis parallelogrammi, qua: circa dia-

metrum

J l . nef-
juins.



                                                                     

LIBER VI. . x47metrum funt parallelogramma, 8c roti, 8c inter (e funt fi-
milia. Quod ofiendere oportebat.

PROP. XXV. PROBL.
Date reflîlîneo, fimile, 0 alteri data qui: idem confli-

tuere. *Sir datum quidem reâilineum cui Oportet fimile confii-
tuere ABC, cui autem æquale fit D. Oportet i fi ABC fi-
mile, 8c ipfi D æquale idem confiituere. App icerurd ad: www.
reâam Quîdem lineam Bc reétilineo ABC æquale paral-
lelogrammum ne. ad rcétam vero ca applicerur i parallelo- à 4faprîmî.
grammum CM æquale
ipfi D, in angulo FCE,
qui CBL angulo cit æ-

qualis. in direétum igia- . K . .tur: efl: 8c ipfi et, 8c . e 14..pnmi.LE ipfi au. fumanrur. . .4 inter a c c F media B c . F "3- 1’"1f"°
proportionalis en, a: a e 13- un".ab ipfa GH defcribatur
reâilineum KG H fi- L E M
mile 8c fimiliter pofirum reâilineo AIC. Et quoniam CH:
ut ac ad en, ira GH ad CF, fi autem tres reétæ lineæ pro-
âortionales finr, ut prima ad tertiamf ira en figura quæfz,Cor.ao:

r a prima, ad eam quæ a (ecunda, fimiÏem 8c (imiliter de- hui"!-
fcripram: erit ut ne ad ce. ira ne reâilineum ad reai-
lineum ROI-i. fed a: ut BC ad CF, irasparallelogrammumg x. hnjus.
DE ad a? parallelogrammum, u; h igitur reétilineum ABCbu.quinri.
ad reétilineum Kan, ira na parallelogrammum ad paralle-
logrammum a F. quarei permutando ut ABC reàxlmeumirâquimî.
ad parallelogrammum en, ira reôtilineum KGH ad FE pa-
rallelogrammum. en: autem reâilineum ne æ uale pa-
rallelo rammo sa. æ uale igitur cf: 8c KGH te ilineum
paralle ogrammo se. cd a? parallelogrammum æquale cit
reétilineo D. ergo 8: reétilineumixcn ipfi D efl æqùale : efi:
autem GKH fimile reâilineo ABC. Data igitur reâilineo
ABC fimile, 8c alteri date D æquale idem confiirurum cf:
KG H. wd facere oportebat.

A D
’G

K2 PROP.



                                                                     

"148 EUCLIDIS ELEMENTORUM

Ï PROP.XXVI. THEOR.Si à parallelogramm parallelogrammum aufentur fimile
mi, à [imiliter pofitum, rammum»: ipji angulum b4-
bem, circa eandem diametrum efl mi.

A parallelogrammo enim ancra arallelo rammum AS
auferarur, (inule ipfi ne D, 8c fimilirer po rum commu-
nempe ipfi angulum habens DAB. Dico parallelogrammum
ABCD circa eandem cire diametrum parallelogrammo n.
Non enim, (cd fi fieri poreflz, A G n
fit parallelogrammi un dia-
meter AHC, 8c producarur GF -
ufque ad H; ducaturque per n
H alterutri ipfarum en ne pa-
rallela un. quniam igitur
circa eandem diametrum efl:

A a c n parallelogrammum a4 Minuit» parallelogrammo KG; se en: t parallelogrammum ABCD
e i. Def. parallelogrammo KG fimxle. ergo et 6 ne ad AB, ira sa ad
ùujux. 4K. en; autem a; propret fimihrudmem parallelogrammo-
a n.quinri.rum ABCD ne, ur on ad AB, ira GA ad en. 8c cigirur

I ,ur ca ad au, ira ce ad AK. quod cum sa ad utramque
a 9. qumu. jpfamm A: en eandem proportionem habear; erit d A]:

ipfi AK æqualis, minot majori, qued fieri non poteft. non
igitur circa eandem diametrum efl: A ne D parallelogram-
mum parallelogrammo AH. quare circa eandem diametrum
erit ipfi un Si igitur a parallelogrammo’parallelogrammum
auferatur fimile roti, 8c fimilirer pofitum, communem ipfi
angulum habens, circa eandem diametmm efi: toti. (hl-0d

demonflrare oportebat. *
PROP. XXVII. THEOR.

Omnium parallelogrammum»: femndum eandem "tu":
lineam applicatorum, (’9’ deficientium figurie muleta-
gnmmix, fimililnu (9’ fimiliter pqfiti: ei que 4 dimidiæ’

defiribitur, maximum e quintal dimidiam (Il applica-
tum, [imite exijlen: de eaui.- *

Sir reCta linea An; fecerurque bifariam in C; 8: ad
’ An reélam lineam afplicerur parallelo rammum en de-

ficiens figura paralle ogramma en, fi i a: fimilirer po-
us en defcripra cit. Dico ommum(ira ci qua: à dimidia ip

paralle-



                                                                     

L 1 n a a. V1, . 1’49
allelogrammorum ad reaam lineam en applicatorum,

a: deficienrium figuris parallelogrammis fimihbus, 8c (imi-
liter pofiris ipfi ce, maximum
efl’e AD. Applicerur enim ad
reâam lineam A n parallelo-
grammum AF, deficiens figura
parallelogramma me fimili, 8c G H
fimilirer ofita ipfi c E. Dico
AD par clogrammum paral-
lelogrammo A F majus efi’e. A C B
Œoniam enim fimile et]: parallelogrammum ce parallelo-
grammo Hz, circa eandem diametrum o funr. ducatur eo- a 16- bull".
rum diameter DE 8c defcribarur figura. quoniam igitur .
cabefl: æquale ipÊ FE, commune ap onarur au. rorumiH-P’Ïmî-
igitur CH coti me cit æquale. (cd en e cæquale ce, quo-’ 354mm
niam 8c reéla linea AC’ipfi en. ergo a: cc ipfi me æquale cit.
commune apponatur ce. rotum i ’rur A a en: æquale gno-
mom LMN: quare 8c ce, hoc e au parallelogrammum
parallelogrammo A]? efl: majus. Omnium igitur parallelo-
grammorum fecundum eandem reékam lineam a plicato-
rum, 8c deficicnrium figuris parallelo rammis milibus,
8c fimiliter pofiris ci quæ a dimidia de cribirur maximum
cit quod ad dimidiam cit applicarum. Quod d’emoni’rrare
oportebar..

PROP. XXVIII. PROBL.
Ali datam "En": lineam data refiiline’a aquale parallela,-

gmmmum appâta", deficiem figura parallelogrammn
que jimilie fit alteri data: oportct autem datum reâili-
neum, cui agnate applicandum efl, non majus (Je 80 quad
4d dimidium applicatur, fimilibus exijien’ribu: defeflibm,
(r eu quad à dimidia, (7’ en cui opartet fimile deficere.

Sir data quidem re&alinea AH: datum autem reétilineum,
cui Oportet æquale ad datam reôtam lineam A B ap licare,
fit C non majus exiitens eo qued ad dimidiam app icatum
cit Êmüibus exifienribus defeé’cibus: cui augem Oportet fi-

’ miÎe deficere fit n. O orret ad datam reétam lineam AB,
dato reé’riliueo c æ u e parallelogrammum applicare, de-
ficiens figura parfile ogramma quæ fimilis fit ipfi D. Sece-
tur A8 bifariam in E 8c ab ipi’a en defcribarur a fimile, 8: a Ilhujus-
fimilirer pofirum ipii n; quod fit EBFG, 8c complearur ne
parallelogrammum. iraque ac Ve! æquale cit ipfi c, Ve! ce

" K 3 ’ majus,
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a a]. hujua.

d Cor. ac.
hujus.

e ai. hujur.

EUCLIDIS ELEMENTORUM
majus, 0b determinarionem: 8: (i quidem A6 fit æ uale e,’
faCtum jam erit quod proponebarur: etenim ad re am li-
neam AH daro rcétilineo C æquale parallelogrammum Ac
applicarum eflr, dcficiens figura pa- a G o r
rallelogramma EF ipfi D fimili. fi au-
tem non cit æquale, erit un majus
quàmc; arque a? æ uale en: ne. 1-
ergo, 8c E? quam c ci majus. quo
autem EF fupcrar c, ci exceflüi æ-
quale, ipfi vero D fimile 8C fimilirer
Pofirum, idemaconftiruarur KLMN. A E 5 3
icd 1) cit fimile en quarc 8c KM lpfi i L
E F fimile erit. fit igitur reéia linea
K1. homologa ipfi ce, LM vero ipfi K. n
G F. ôr quoniam æqualc ef’r E F
ipfis c 8c KM, erit EF ipfo KM ma-
lus. major b igitur cit méta linea ce
lpfa KL 8c on ipfa LM. ponatur
ex æqualis KL, ô: GO œîualis LM, 8: com leatur XGOP
parallelogrammum. æqua e igitur cit 8c (un) c x9 ipfi FM.
fed KM iimile en EF. ergo 8c c x0 ipfi a? ef’r fimile. Circa

d 16. hum- candcm igitur en ddiamerrum x0 ipli un fit ipforum dia-

e 4;.primi.
f 36.prïmi.

muer en; sa figura. defcribatur. iraque quoniam EF efi:
æqualc ipfis c 8c KM fimul, quorum x0 cit æquale KM, e-
rit reliquus Un? gnomon æqualis reliquo c. 86 quoniam
on cf: e œquale XS, commune apponatur sa. torum igitur
on rori x n cit æquale. fed x3 efifæquale TE, quoniamôc
larus AE lateri EB. quare 8c TE ipfi on æ uale. commune
apponatur xs. ergo torum T5 cit æqua e rori gnomoni
Toit. ar for gnomon ipfi c offenfus e11: æqualis: 8: T8
igitur ipfi c æquale erit. Q1311: ad datam reëtam lineam
A B, daro reâilmeo c, æquale parallelogrammum Ts appli-

’catum en, deficicns figura arallelogramma sa ipfi n fimi-
li, quoniam 8c sa fimilc efl: ipfi on. Œ’od facere oportebat.

PROP. XXIX. PROBL.
Aci dard": "(hem lineam data refiilineo qui: parallela-

gmmmum applicare, extedem figura. parallelagmmmz,
que fimilie fit alteri dam.

Sir data reéia linea AB, datum veto reâilincum, cui o-
porter æquale ad ipfam A8 applicare fit c; cui autem o-
porrer fimile cxrcdcre D. Oportet ad reétam lineam dato
rcâilinco C æqualc parallelogrammum applicarc,excgîens

- cura.



                                                                     

LIBEK VI. h ritfigura parallelogramma fimiii D. g Secetur A3 bifariam in a h , .
a, arque ex au ipfi D fimile, 8c (imiliter apodium parallelo- 8 ’ i up”
grammum defcribarur EL. 8c utriufque qundem EL 8c c æ-
quale, ipfi vero D fimilc, 8: fimlll- a
ter ofirum idem b confliruarur GH.
fiml ei itur efi: CH ipfi EL. firque
KH qui cm larus homologum lateri
FL, KG vero ipfi ne. 8c quoniam
parallelogrammum GH majus ei’r i-
pfo EL, crir reâa linea KH major
quam FL, 8c KG major quam FE. a
producanrur rL ne, 8: ipfi qui- L Mdem KH æqualis fit FLM, ipfi vero
KG æquails un, 8: complcarur
un parallelogrammum. ergo MN
æquale eir 8c fimile ipfi on. fed CH
cit fimile EL; un igitur ipfi EL fi- A
mile r erit; ac proprcrea Circa ean- t 2h hui"!-
dem diametrum d cit EL ipfi un. N 1’ x 1:6.hujus.
ducatur ipforum diameter PX 8c figura defcribarur. iraque
quoniam ou ipfi EL 8c C cit æquale, fed GH cf: æquale
MN; erit 8c MN æquale ipfi EL 8c c. commune auferarur
EL. reliquus icirur on gnomon ipfi c efl’ æqualis. (cd I U
quoniam AS. cfi æqualis en, æqualee erit 8: AN parallelo- r 36.?"mh
grammum parallelogrammo E P, hoc en ipfi fLo. commune f 4;.primî.
ap onatur EX. totum igitur A! æquale ei’c gnomoni ont.
fe on» gnomon cit æqualis c. ergo 8c AX ipfi C erit æ-
quale. Aci datam igitur reéram lineam ne daro reâilinco
c æquale parallelogrammum applicarum cit Ax, excedens
figura parallelogramma po, ipfi D fimili, quoniam 8c ipfi rzL
fimile g cit OP. Q19d feciffe oportebat. s 14- mûm-

PROP. XXX. PROBL.
Datam "614m lineam terminatam extremzi ne media ratio-
, ne feutre.

b 2.5. hujuS.

Sir data mâta linea rerminata au Oportet ipfum au ex-
trema ac media ratione fecare. Defcribarur 4 ex An qua-açô-primi-
dratum ne, 8c ad ac ipfi Bc æquale parallelogrammum l
a applicerur CD, excedens le figura A D ipfi se fimili. qua- 5 19- hmm-
drarum autem CR ac, ergo 8c en quadratum erit. 8c quo-
niam ne efi: æquale on; commune auferarur ce. reliquum
igitur BF reliquo AD en: æquale. CH: autem 8c ipfi sequi-
angulum. ergo ipforum DE AD latera, quœ circum æqualcs

K 4. angu.
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r 14- huilas-angulos, reciproce (ont IKroporrionalia. ut igitur F5 ad

Han, ira cit A8 ad en. c
4 "Nm-autem FE æqualisd Ac hoc g D

cit ipfi An; 8c en ip An.
quarc ut BA ad AE, ira A! A B
ad en. (cd An major en: J
quam AE. ergo ’AE quam

6 ï4-quimi’EB efitmajor. recta igitur , A C B
linea A8 exrrcma, ac media c F
ratione fréta cit in a. 8c majus ipfius fegmentum efl: AE-
Qupd faccrc oportebat.

Alircr. Sir data méta linea An. Oportet ipfam A8 ex-
rrcma ac media ratione fecare. Secetur enim A8 in c, ira ur

fu-feŒD-reaangulumf uod continerur fub A: ac æquale fit qua-
dl- draro ex Ac. &pniam igitur reétangulum fub An ne æ-
: I7-hui’u-quale cf: quadrato ex Ac, erit: ut 13A ad Ac ira Ac ad ce.

ergo An méta linea cxrrcma ac media ratione (c613 cit.
Œud facere oportebat.

PROP. XXXI. THEOR.
In "anguli: trianguli: figura que fit à latere reliant au?

gulum fabundmte, equali: eji eis que à larerilms re-
c’tum angulum mntentiôus fiant, fimilibus, (f [imiliter

defiriptù. iSir triangulum rectangulum ABC, reflum habens angu-
lum BAC. Dico figuram, quæ fit ex u C æqualem elfe eis
qua», ex 8A Ac fiunrfimilibus, 8c (imiliter defcripris. Du-
catur perpendiculans AD. Quoniam igitur in rriangulo redr-

angulo ACD ab angulo re- ,(to, qui cit ad A, ad ne ba-
fim perpendicularis duéta

4 3- bailla-cit A D, crunr a triangula
ABD ADC qua: fun: ad
perpendicularem fimilia ro-
ri A ne, 8c inter fc. 8c
quoniam fimilc cfi: ABC rri- -
angulum triangule Ann, erit ut ne]; ad 3A irai n ad
BD. quod cum rrcs reétæ linea: proportionales linr,ur prima

burat-w- ad rerrxam, ira erit 6 fi ura qua: fit ex prima ad cam qu: ex
in fecuuda, fimilcm, 8: militer deicripram. ut igitur ce ad

un, ira figura quæ fir ex ce ad cam quæ ex 8A, fimilem
8c (imiliter dcfcripram. eadem ratione, 8c ut ac ad CD, ira
figura quæ fit ex ne ad eam qua: ex CA. quarre 8: ut ny ad

1p as,

B

e w . flan-"b.



                                                                     V

LIB’ER VI. r 113
i (as un ne, ira c figura quæ ex ne ad ces quæ ex 8A Agen-quinti-
uniles, 8c fimiliter defcriptas. æqualis autem efl: ne ipfi:

BD ne. ergo figura. quæ ht ex ne æqualis cf: eis na: ex
3A Ac fiunt, fimilibus 6c fimiliter defcriptis. In re angu-
lis igitur triangulis, Ëgura uæ fit à latere rcâum angu-
lum fubtcndeme, æqualis e eis quæ à lateribus reâum
angulum continentibus fiunt,fimilibus,ôc (imiliter dcfcriptiS.

Œod oitenderc oponebat. ,
PROP. XXXII. THEOR.

Si duo triangula camponantur 4d Imam angulum, qua duo
hmm duabm lamina proportionalid humant, in m’ha-
molaga lutera ipfirum niam fin: parallela, reliqua tri?
angulorum latent in dinfium fifi ipfi: confluant mon.

Sint duo triangula Anc DCE qua: duo Inter: 3A Ac
duobus lateribus c1) DE proportionalia habeant, (cil. fit fi,
cut 8A ad Ac, ira en ad DE ’ parallela autem fit AB ipfi
ne 6c Ac ipfi DE. Dico ne ipâ en in direétum effe. QIT -
niam enim A a parallela cit ne, 8c in ipfas incidit mâta i-
nca Ac; erunt danguli al- A v 4:9.prîmi.terni B A c A c D æquales

inter fe. eadem ratione D8: angulus CDE æqualis eÊ
angulo ACD. quare à: BAC
ipfi CDE efl: æqualis. 8c
quoniam duo triangula (un:

ABC DCE, unum angulum 3 nad A, uni angulo ad D æqualem habentia, circum æqualcs
autem angulos latex-a Proportionalia, quod fit ut 3A ad I
Ac, in en ad un; entôtriangulum ABC triangule DCEl’ 6o hum.
æquiangulum. cr Anc an lus efi æqualis angulo DCE.
ofienfus autém e 8: angu s ACD æqualis angulo. BAC.
toma igitur ACE duobus ABC BAC cit æqualis. communis
apponatur Acn. ergo anguli ACE Acn angulis nAc Acn
CBA a: uales funt. fed BAC Acn CBA anguli duobus
métis c unt æquales. 8c anguli igitur AC! Aca duobus re-.3..p.1m.;
élis æquales erunr. iraque ad quandam reaam lineam Ac,
8c ad punâum in ipfa c, duæ reâæ lineæ ac en non ad
eafdem partes pofitæ, angulos qui deinceps funt ACE Ac B
duobus métis æquales eflîciunt. ergo 8C ipfi CE in direétum l .
d erit. Si i itur duo triangula componantur ad unum angu-4 ’4.P"mh
hm qua: uo lama duobus lateribus proportionaliâ ha-

cant
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beant, ira ut homologa lattera ipforum etiam funt parallela ;
reliqua triangulorum latera 1p direaîum fibi ipfis conflituta J
crunt. Quo demonflzrarc oportebat. d

PROP. XXXIII. THEOR.
In circuli: «qualifias anguli eandem baba: proportionem,

quam circumferentiz quibm infijlum, five 4d centra, five
ad circumferentiæu infijlant: adhuc autem à fieffer",

quippe qui 4d tantra fun: corfiiruti. .tî
Sint æqualcs circuli ne par; à: ad centra quidem

ipforum a H fiut an li BGC EHP, ad circumferemias vero
anguli BAC sur. ico ut circumferentia ne ad EF cir- a
cumt’erentiam, ira effc 8c soc angulum ad angulum EH F, ;
8: au lum a A C ad angulum E D F: a: adhuc feétorem d
BGC a E HF fedtorem. Ponantur enim circumferenriæ qui-

dem ne æquales quotcunque A 1deinceps cx x L; circum-
ferentiæ vcro n, rurfus æ-
ïlflcs quotcunque FM MN.

Jungantur G K ou, H M
un. Qoniam igitur cxrçum-
ferenuæ ac CL: KL luter c

Ü fe (ont æquales, 8c anguli B
"7-"m1-noc CGK KGL inter [e æquales a erunt. quotuplex igitur

efi: circumferentia 8L circumfcrentiæ se, totuplex elk 6c
BGL angulus anguli sa C. eadem ratione 8c quoruplex efi:
circumfcrentia NE circumferentiæ a, tottxplex 8c un! an-
gulus anguli un. fi vcro æqualis cit BL circumfercntia
circumfcrentiæ EN’ 8: angulus BGL angulo EHN erit æ-
qualis; 8c fi circum crantia BL major cd circumferentia EN,
major erit 8c son angulus angulo EHN; 8: fi mmor, miner.
quatuor igitur exifltentibus magnitudinibus, duabus nimi-
rum circumfercutiis 3c EF, 8c duobus angulis BGC un;
fumptæ funt circumfcrcmiæ quidem BC, 8c BGC anguli,
æîue multiplicia, videlicet circumferentia BL 8c 86L an-
gu us; circumfcrentiæ veto E F, 8: EHF anguli, æque mul-
tiîlicia, nempe circumfcrcmia EN a: angulus EHN. arque
01 em’um CR fi circumfercntia 8L uperat circumferentiam
EN, 85 BGL angulum fuperare angulum EHN; 8c fi æqualis,
æqualem; 8:11 mmor, minorcm ellè. urbigirur circumfe-
rentia ne ad a? circumfcrenriam, ira angulus BGC ad an- ;
gulum EHF. [cd ut BGC angulus ad angulum 511F, ira

’ angulus

CAC-«-A

b nef. f.
, quimi.
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’t angulus BAC ad EDF angulum, uterque enim utriufquecxhquîmî.
en: d duplex. 8c ut igitur BC Circumferentia ad circumferen- l ad. tertÎÎ.
tiam EF, ita 8: angulus BGC ad angulum mm, 8c angulus

e 4.. priai.

BAC ad EDF angulum. (gare in circulis æqualibus anguli
eandem habent proportionem quam Circumfcrentiæ qui-
bus infiî’tunt, live ad centra, five ad circumferentias in-
fiflzant. Dico infuper 8c ut Bc circumferentia ad circumfe-
rentiam au, ita elfe feâorem onc ad au fe&orem. Jun-
gantur enim 3c ex, 8c fumptis in circumferentiis nc CR
punétis x0, ’ungantur 8c a! xc c0 0x. itaque quoniam
duæ ne cc uabus cc 6K æquaies funt,’ 8c angulos æqua-

les continent; erit-8: bafis A Dne bafi CK æqualis. æquale
eigitur ei’t crac triangulum
triangule GCK. 8c quoniam

circumferentia 3c circum- uferentiæ CK cit æqualis, 8creliqua circumfcrentia quæ. B r c ° 1;; j
complet totum circulum ABC Â IF
æqualis en reliquæ quæ eundem circulum com let. quare u
18: angulus Bxc angulo cor: ef’tfæqualis. fimi e igitur efifz7- mm
nxc fegmentumgfegmento COR : 8c funt in æqualibus mais: 1,1; Der-
lineis Bc crc. quæ autem in æ ualibus redtis lineis fimilia cir- am” u
culorum fegmenta, 8C inter e hæqualia funt. ergo fegmen- ” 14J°""’
tum ne cit æquale fegmento COK. cit autem 8c BGC triangu-
lum triangulo cor: æ uale. 8c totus igitur fedtor BGC feàori
car: æqualis erit. Ea cm ratione 8c GKL fedtor utrique ipfo-
rum onc GCK cit æ ualis. tres igitur feétores BGC CGK KGL
æquales funt inter e. fimiliter à: feclores HEP HFM HMN
inter (e funt æquales. quotuplex igitur ei’c LB circumferen-
tia circumferentiæ ne, totuplex cit 8: GEL feétor feétoris
GBC. eadem ratione ô: quotuplex eft circumferentia NE
circumferentiæ En, t0tuplex cit 8: mm (cétor fedtoris
un. Sed fi circumferentia BL circumferentiæ EN cit æ-

ualis, 8c feâor Bar. æqualis cit fedtori EHN; 8: fi circum-
erentia BL fuperat circumferentiam EN, fuperat 8c BGL

feétor feâorem EHN; 8c fi miner, miner. quatuor igitur
exiftentibus magnitudinibus, duabus quidem BC EF cir-
cumferentiis, duobus vero feétoribus GBC un, fumpta,
funt æque multi licia circumferentiæ quidem ne 8c GBC
feétoris, circum erentia BL, 8c GBL feCtor. circumferentiæ
vero et, 8c fedtoris HEP, æque multiplicia, circumferentia
EN, a: BEN fedtpr, arque oitcnfum efl: fi BL circumferen-
tia fuperat circumferentiam EN, 8c feüorem BG L fuperare
(cétorem EHN; 8c fi æqualis, æqualem elfe, ô: fi miner,

minorem.
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l Io minorem. eitûi itur ut ne circumferentia ad circumferen-ï
qui. tiam EF, ira fe or onc ad un fedtorem. Qu’a! citen-

dere oportebat.

COROLL.
x . An lus ad cenrrum cil: ad quatuor reàos,ur arcuscui

infiftit totam circumferentiam: nain ut angulus BAC ad
reâum, ira 3c arcus ad circuli quadrantem; quare qua-
druplicaado confequentes, erit angulus BAC ad quatuor
naos, ut area: ne. ad totarn circumferentiam.’

a. Inæqualium cuculorum arcus t r. ne qui æquales (ub-
tendunt anÆulos, five ad cen-
tra, five a peri herias, funt
fimiles. Nam e u. ad toram
peripheriam ILE, ut au ulus
un ad quatuor reâos: e ve-
rour tu. feu BAC ad uatuor
redites, ira arcus 8C a toram

peripheriam BCF. quare ut n .r L ad toram peripheriam 1L8, ira ac ad torarn periphenam
oct. ac proinde arcus x L ne funr firmes. , . ,

3. Duæ femidiametri au Ac à concentnas perlpheriis
arcus auferunt fimiles Il. Bc.

EUCLIDIS
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EUCLIDIS
ELEMENTORUM

uum ’UNDECIM’US.

DEFINITIONES.
I.

Olidum cit, qued longitudinern, latitudinem 8c cram-
, tudinem habet.

Il.
Solidi terminus cit fuperficies.

III.
Reéta linea ad planum reâa en, quando ad omnes métas

lineas quæ ipfam contingunt, 8c in fubjeéto fun: piano,
naos angulos efficit.

1V.

Planum ad Planum teâum cit cum reâæ linea qua
communi planorum feâtioni ad redtos angulos in uno piano
ducunrur, alteri piano ad rectos funt angulOs.

- V.

Reétæ linea: ad pianum inclinatio en, cum à fublimi ter-
mina redise illiusiineæ ad planum deduéta fuerit perpen-
dicularis; arque a punCto qued perpendicularis in ipfo

lano eEecerit ad propofitæ illius lineæ extremum, quod
in eodem e11: îiano, altera reâa linea fuerit adjunâa; cit,
inquam angu us acarus infifiente linea, ô: adjunàa com-

prehe us. v I r V1.
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VI.
Plani ad planum inélinario cit angulus acarus reétisali-a

nais contenrus, quæ in urroque pianorum ad idem commu-
nis (câi0nis punétum duétæ, reétos cum feétione angulos
officiant.

VII.
Planum ad pianum. fimiliter inçlinari dicitur, arque al-

terum ad alterum, cum diéh mcimanonum anguli inter fe
fuerinr æquales.

VIH.

Parallcla plana flint, quæ inter fe non conveniunt.

1X.
Similes folidæ figuræ funt, quæ fimilibus planis conti-

nentur, multitudine æqualibus.

X
Æquales a: fimiles folidæ figuræ funt, quæ firnilibus pla-

nis multirudine à: magnitudine æqualibus contmentur.

XI.
Solidus angulus en, plurium quam duarum lineamm quæ

(e mutuo contingunt,nec in eadem funt fuperficie,ad omnes
lineas inclinatio. Velfolidus angulus cit, qui pluribus uam
duobus planis an lis in codem non confii’centibus p ana,
fed ad onum pua um confiituris continetur.

X11.

Pyrarnis cit figura folida plauis comprehenfa, quæ ab uno
piano ad unum punétum confiituuntur.

XIII.
Prifina en figura folida qua»; planis continetur uorum

adverfa duo funt ô: æqualia 8c fimilia, a: par e a; alia

Vera parallelogramma. v -
Æ i XIV.

Sphæra cit, quando femicirculi manenre diamerro, cir-
cumduCtus femicirculus in feipfum rurfus revolvitur unde
moveri cœperat.

XV.

A ’e ’rml

i
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XV.

Axis autem fphærœ efl: quiefcens illa méta linea, circum
quam femicirculus convertitur.

XVI.
Centrum fphæræ cit idem quod 8c femicirculi.

XVII. ’
Diameter autem fphæræ ei’r reéta quædani linea per cenf

.trum duéta, 8: urrinque à fphæræ fupcrficie terminara.

XVIII.
Conus cit, quando reétanguli trianguli manenre une la-

’ rerc eorum uæ circa reétum angulum, circumduétum tri-
angulum in eipfum rurfus revolvitur, unde moveri cœpe-
rat. Atque fi quiefcens méta linea æqualis fit reliquæ
quæ circa rectum angulum continetur, orthogonius erit
Conus: fi vero minor, amblygonius : fi vero major, oxygo-
mus.

XIX.
Axis autem coni en: quiefcens illa linea, circa quam tri-

angulum vertitur.
XX.

Bafis vero coni cit circulus qui à circumduéta reéta linea
defcribitur.

XXI.
Cylindrus cit, quando reétanguli parallelogrammi ma-

nente une latere eorum qua: circa reâum an lum, cir-
cumduétum parallelogrammum in feipfum rur us revolvr-
tur, unde cœperat moveri.

XXII.
Axis autem cylindri eftquiefcens illa méta linea, circum

quam parallelogrammum convertitur.

XXIII.
Baies veto cylindrî font circuli à duobus adverfis lateri-

bus, quæ circumaguntur, defcripti.

XXIV.
Similes coni 8c cylindri iunr, quorum 8c axes, 8: bafium

diametri proportionales funt.

. XXV.

’5’9
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XXV.

Cubus cit figura foiida fub (ex quadratis æquaiibus con;
tenta.

XXVI.
Terraedrum eft figura folida fub quatuor triangulis æqua-

iibus 8c æquilateris contenta.

XXViI. i0&aedrum efi: figura folida fub 0&0 triangulis æqualibus
8c æquiiateris contenta.

XXVIII.
Dodecaedrum cit figura foiida fub duodecim pentagonis

æqualibus, ô: æquiiateris, 8: æquianguiis contenta.
XXIX.

Icofaedrum eft figura folida fui: viginti triangulis æqua-
libus, ô: æquiIateris contenta.

XXX.
Paraiieiipipedum cit figura foiida (ex figuris quadrilate-

ris, quatum quæ ex adverfo paralleiæ funt, contenta.

PROPOSITIO I. THEOREMA.
Rem linea par: quidam no» a]! in fabjeâo plana, quorum

van in fablimi.

Si enim fieri potef’c, reétæ lineæ AB ars quidem An
lit in fubjeào piano pars vero ne in fub imi. erit méta

Cin dire nm continuata in
fubjeâo piano. fitque un.
duabus igitur daris métis li-
neis ABC A un commune
fegmentum en: au, qued fi-
eri non potefl: reéta enim
linea cum recta linea non
convenir in pluribus punais quam une. Non igitur reâæ
linea: pars quædam efi: in fuÊjeéto piano, quædam vero in
fubhnn. (lupd demonfirare oportebat.

PROP.



                                                                     

LIBER XI. 16!
PROP.!I. THEOR. i.57 du "au linea [à invicem firent, in une fun: plana, à à

omne triangulum in une plana couffin. «
Duæ enim reé’tæ iineæ A8 en (e invicem in punéîto n

fecenr. Dico ipfas An en in une effe piano, 8C omne trian-
ulum in une piano confi- A Dere. Sumanrur enim in ipfis

EB 2c quævis punCta Fa;
junganturque ce FG, 8c PH
GK ducanrur. Dico primum
EBC triangulum confinere F G
in une plano. fi enim trian-
guli une pars quædam FHC, C H K B
vel GBK in fubjeéto piano cit, reli ua vero in aiio piano;
erit 8c linearum En EC ars in fu jeé’to piano, 8c ars
in allo. quod fi triangu i a c B pars F c sa fit in ub-
jeélo piano, reliqua vero in alio, utrarumàue reélarum li- J
nearum rac un quædam pars erit in fubje o piano, quæ- .
dam vero in alio. quod abfurdum efièwitendimus. trian-a r. bains.
gulum igitur a ne in une cit piano. in quo autem piano cit
BCE triangulum, in hoc ef’r utraque ipfarum ne En: in quo
autem utraque ipfarum ne E5, in hoc I funr 8c An CD. Ergo
reâæ linea: AB en in uno [ont piano, 8c omne triangulum
in une piano confii’cit. Œod erat demonflzrandum.

PROP. III. THEOR.
Si duo plana f: invicem firent, communis ipfizrum par.

"(la linea erit.
Duo plana An ne fe invicem fecenr, communis autem

i forum renie fit un linea. Dico lineam on reôtam elfe.
si enim non ira fit, ducatur Bà punâo D ad n in piano
quidem An redtaiinea on;
in plano autem ne reéta li-
nea on. erunt urique dua-
rum reétarum linearum DE]!
DFB iidem termini, 8c iplæ

fpatium continebunt, qued Uefl: abfurdum t. non igitur pas on mâta: lineæ funt. (id .4"°- W
militer ofiendemus neque aliam quampiam, quæ à. pnnétopnmi.
D ab n ducitur reétam eiie, præter ipfam DE communem
fciiicer pianorum An ne feâionem. Si igitur duo plana fe
invicem fecent, communis ipforum fedtio méta linea erit.
(kl-cd of’cendere Oporrebat. A L P R 0 P.

à



                                                                     

16a EUCL’Inrs ELEMENTORUM

PROP. IV. THEOR.
Si "(la (in: dans "(in lineis [a invicem [marnière in

communi [affirme 4d rafla: angulo: infijldt, niam dulie
. par ipfa plana ad retins angulo: erit.

Reéta linea quædam EF duabus mais lineis AB CD (e
invicem fecantibus in a punéto, ab ipfo E ad reétos angu-
los infii’rat. Dico EF etiam piano pet AB CD duao ad re-
étos angulos cire. Sumanrur reéizæ iineæ EA sa CE DE

inter (e æ uales: perque li Fducatur re a linea GEH ut-
cunque: 8: jungantur au CB;
dcinde a quovis punCto r: du-
cantur FA FG F D F0 r: H
En. 8c quoniam duæ reélæ
linea: AE au duabus mais
lineis cr; un æ uales flint, 8:. l .

a lf-P’iml; angulos læqua es AED ou continent, erit à An balis bafi
l a. [Nm-ç a æquaiis, a; triangulum. AED triangule en æquale.

ergo a: angulus ou: arquais en: angulo onc. eflcfiutem
a: angulus AEG 4 æqualrs anlgulo un. duo 1 itur triangula
(ont Ace un, duos an os duobus angu 15 æquaies ha-
bentia, alternai aireri, unum larus An uni lateri un æ-
quale quod cil: ad æquales angulos. quare 8C reliqua larera

e :6.primî. reliquis larenbus æqualia habebunt r. ergo ce quidem ei’c
æqualis un; AC veto ipfi un. quod cum AE fit æquaiis
au, Communis autem, 8c ad reétos angulos En; erit bbafis
AF bafi FB æquaiis; eadem quoque ratione 8c CF æqualis
erit En. prærerea quoniam An en æqualis on, 8c AF ipfi
F3 erunr duæ FA AD duabus F8 ne æquales, airera al-

d a primi.tcr1; 8c oitenfa efi bafis DF æqualis bafi PC. angulusligi-
tur un angulo rac ei’c æqualis. rurfus oitenfa en: AG æ-
quaiis au, ied 8c AF ipfi en efl: æquaiis. duæ igitur FA A0

uabus sa au æquales funt, 8: angulus FAG æquaiis en;
angulo FBH; ut demonitratum fuit, bafis igitur GF bafi F8
cit l æquaiis. rurfus quoniam on ofienfa cit æqualis En,
communis autem 51?; erunr duæ on E? æquales duabus
HE EF; 8c bafis HF efl: æqualis bali ne. angulusdigitur
GEF angulo HEF cil: æqualis, 8c idcirco reâus cit uter ne
angulorum sur HEF. ergo ra ad ou utcunque per a u-
ékam reâos efficir angulos. fimiliter ofiendemus FI: eriam
ad omnes mâtas lineas, quæ i [am contingnnt, 8c in rub-
jeéto (ont lano, retires angu os eflicere. reéta autem ad.

e a. Def. pianum re a efltquando ad omnes reâas lineas ipfam con-

"va n tingentes,I



                                                                     

LIIER XI.
tingentes, 8c eodem cxifienres piano mélos efficir angu-
los. uare En fubjeélo piano ad reétos an los infif’rit. at
fubjeiiîum pianum e11 quod par AB en re as lineas doci-
tur. ergo en ad reâos angulos erit duéto per A a en
piano. Si igitur reâa. linea duabus-reétis lineis fe invicem
fecantibus in communl feâione ad refluas angulos infifiar,
etiam du6to per ipfas piano ad redites angulos erit. Qipd

demonflcrare Oportebat. i l
PROP. V. THEOR.

Si refila linea tribu: "tu: huai: fifi: magnifias, in com-
muni femme, 4d "au: angulos infiflat, m: illa m9:
linea in une plana arum.

Reéta linea quædam An tribus métis lineis BC BD 3E, in
contadin n, ad rectos angulos infif’rar. Dico ne un RE in
une piano cire. Non enim, fed fi fieri otei’r, fint en Br: qui-
dem in fubjeâo piano; ne veto in (u imi, 8c pianum pet
An ne producatur. com-
munem urique feüionem in
fubjeéio piano faciet a re-
âam lineam; faciar sa. in
uno igitur funr piano pet
A8 ne duéto, tres reétæ li-

nez A8 ne au. &quoniam B DA 1; utri ne ipfarum B D a l ’
a: ad re os angulos infii’rir, 8c du&o pet ipfas on Bi;

iano 5 ad reétos angulos erit. planum autem per on DE efi:
abjeé’tum lanum. er o An ad ubjeâum’pianum reéta en.

quare 8c a c omnes re as lineas ipfam contingentes, quæ
in eodem iano font, reétos faciet angulos; fed ipfam ran-
git.BF in ubjeéto exifiens piano. ergo angulus ABF retins
en. ponitur autem 8c ABC angulus retiras. æ ualis igitur
CR an ulus ABF angulo ABC, 8r in codem unt piano;
quod cri non paroli. retira igitur linea ne non cit in fub-
1mn ;. quare tres reétæ, linea: ne BD ne in une funt piano.
Si igitur retira linea tribus métis lineis fefe tangentibus, in
communi fedtione,ad rectos angulos infifiat,rres iilæ reétæ
lineæ in uno piano erunt. Quod demonfirare oportebat.

PROP. Vi. THÉ 0R.
Si due rafla linea eidem plana ad rafla: angulos funin,

Mn inter fifi parallela”. enim. l
Duæ enim refia: linea: Au en fubljeéto piano fin: ad

reâos angulos. Dico An ipfi en panne am elle. Occurrant

’ L 7. enim

.163

a 3. najas;

6 4.. hujul.

e 3. nef.
hujus.
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164. EUCLIDIS ELBMBNTonUM
enim fubjeao piano in punchs B D, jungaturque BD méta
linea, cui ad rectos angulos in fubjeéto piano ducatur DE,
8: pufita DE ipfi An æquali, junganrur a: A: AD. Q159-
niam igitur A8 recta cit ad fubjeôtum, A
pianum, 8: ad omnes reCtaslineas na: a
iplam contingunt, 8: in fubjeéto ont 8

a 3. D". piano, reétos angulos aefficiet. contin-
"Jm’ gît autem An utraque ipfarum un DE

exiitens in fubjeéto piano. cr o uter-
que angulorum ABD ABB re us cit.
eadem ratione reétus etiam cil uterque B -
ipiorum con cos. 8: quoniam AB æ-
quaiis cit ipfi DE, communis autem BD.
erunt duæ A! un duabus un ne æ-
quaies, 8c reétos angulos continent;

i 4- Pfimi.bafis igitur A1) bafi B B cit l æqualis. E
tarins quoniam AB cil: æqualis ne, 8: An ipfi au, duæ

. , A3 sa duabus un nA æquaiea funt, 8: bans ipfarum A:
r 3- P"""-communis; er o angulus A": angulo EDA en: a æqua-

lis. (cd ABC re us cit. reâus igitur 8: BDA; 8: idc1rco
ED ad DA cit rpendicularis. feu 8: Perpendicularis cit ad
utramque ip arum BD nc. quare BD tribus reàis lineis BD

. DA DC in contaâu ad marcs infiifit angulos. rres igitur
4 5’ hlm” un: lineæ un DA oc in une funr d piano. in quo autem

. (ont BD DA, in eo cit AB, omne enim triangulum in une
’ b hui". c cit piano. ergo AB ID Dc in uno piano fint neceffe cil; at-

. . que efi uter ne au 0mm ABD BDC reétus. araliela igi-
f dimi” turfeit AB ip i CD. tiare fi duæ redise iineæ ei em piano ad

reétos angulos fuerint, iliæ inter (e parallela erunt. Q.E.D.

PROPXVII. THEOR.
Si du "tu linea parallela finr, [amariner autem in utra-

que ipfimim qualibet puma; que diffa pantin conjungit
"(la in eadem erit piano, in que (9’ parallela.
Sint duæ reétæ lineæ parallela: An en, 8: in utraque ipfa-

rum fumanrur quœii et A E B[punCta E F. Dico reétam li- i îneam quæ punéta B F con-

jungit, in eodem piano «me, a
in quo funt araiieiæ. Non
enim, fed 1 fieri potei’t, fit ç

in fabliau, ut Boa, 8: pei- ’c F DEGF, pianum ducatur quod
a 3. hujus.in fubJeéto piano («tionem faciet area-am lineam; faciat

ut

- p......----y.-.4 -gà à

.-.-.-. ...-.-- x*.ç



                                                                     

LIBER. XI. :6;ut EF. ergo duæ reâæ lineæ EGF. Il? [patium contine-
bunt, quod fieri non li poteft. non igitur quæ à punéto a adi sa: Ixio-
1: ducitur méta linea in fublimi cit piano, quare erit in eo Nm
quod par An c1) parallelas tranfit. 81 igitur duæ teCtæ li.
nea: parallela: fint, &c. Q19d oportebat demonfirare.

PROP. VIIi. THEOR.
Si du relu linea parallela fint, alun autem ipfamm pla-

na clicuifit 4d raflas angulos, (’9’ reliqua eidem plana ad

m9413 angulo: erit. i
Sint duæ reâælineæ arailelæ A]; CD, 8c airerai (arummafigmn

A5 fubjeé’to piano fit: a reôtos angulos. Dico 8c re iquam "0- In".-
CD eidem plano ad reétos angulos efl’e. Occurrant enim An
cD fubjeéto piano in punétis B D, 8C BD jungatur. ergo A3
en BD in uno (un: 4 piano. ducatur ipfi BD ad rectos an A 7. huit"-
los in fubjeéto piano DE: 8c poaatur DE ipfi A3 æqu is:
junganturquc DE au AD. 8c quoniam A]; perpendicularis
cit ad fubjeôtum pianum, 8c ad omnes métas lineas qua:
ipfam contingunt funtque in fubjeâo piano, perpendicu-
laris 5 erit. reâtus i itur en: uterque angulorum ABD ARE. ô 3. Def.
quod cum in paral elas refilas lineas A8 en recta inciditlmlub
BD, erunt anguli un cm; duobus mais cæquales. métas: :9uPrîmîc
autem cil ABD. ergo 8: cm; cit mâtas; ac propterea coi
perpendicularis cit ad BD. 8c quoniam A8 eI’c æqualis DE,
communis autem BD, duæ A8 BD duabus BD DB æquales
font; a: angulus ABD en: æquaiis angulo nos, reétus enim I
uterque en, bafis igitur 1m bafi Ba efi dæqualis. rurfusd 4-Prîm1-
quomam A]; æqualis efi: DE, 8c BB ipfi An; erunt duæ
A! sa duabus BD DA æquales altera. alteri; 8c bafis ea-
rum communis AE. quare anguius un: ef’c c æquaiis angulo: a. primi.
son. reétus autem cil: ABB. ergo 8c. un efi même, 8c ED
ad DA perpendicularis. fed a: perpendicularis eft ad BD.
ergo En etiam ad pianum per BD m erpendicularisf erit,f 4.. hujus.
8c ad omnes mâtas lineas uæ in eo cm exii’centes piano
ipfam contingunt, reétos: acier angulos. at in piano pers à" D95
BD DA cit Dc, quoniam in piano per BD D A fun: b A shu’zu’imîum
BD: in quo autem funt A8 BD m eadem i efi ipfa DC. quarta; 7j 1min.
En i fi CD en: ad reétos angulos: ideoque CD ad macs
an os ePc ipfi DE; (cd 8c etiam ipfi DE. ergo CD duabus
re is lineis DE DB fe mutuo fecantibus in communi feâio-
ne n ad reâtos angulos infiftit; ac propterea piano pet DE
D3 du ad reâos an los. planum autem par DE Dl cit
(ubjeéïum lanum. rgo CD fubjcéio piano ad refiles angu-
los erit. ëuod demonûrare oportebat. ’

L 3 P R O P.



                                                                     

:66 Eucunxs ELEMENTORUM’,
PROP. 1X. THEOR.

gaz eidem rafla linea fun: parallela, non exijlenm in to-
em in quo ipfa piano, niam inter fa parallela "un.

Sir utraque ipfarum au c1) parallela ipfi ne, non exifien- ,
tes in eodem, in quo ipfa lano. Dico au ipfi CD parallelam i
elfe. Sumatur in a? quo vis puna-nm G, a quo ipfi IF, in 1
piano quidem pet Br A B A H B
tranfeunte, ad refîtos angu- A
los ducatur au; m piano au- G
te nfeunti et EF CDm tra p I E. Pturfus ducatur 1pr E5 ad
remîtes angulos 6K. 8c quo- a n
niam EF ad utramque ipfa. . ,rum en on cit perpendl- r K D

4 4, hujuacuiaris, erit EF etiam ad reôtosn angulos piano pet en a:
tranfeunte. at ne cit EF ipfi AB parallela. ergq a: au p12:

i l. bujus.no per HGK a reâos angulos b efi. eadem ratione CD
piano per HGK cit ad rectos anguios. utraque rgltur rpfa.
rum au CD lano per HGK ad reâos angulos erit. 31 au-
rem duæ re æ linea: eidem lano ad motos angulos fue-

c 5- hUJU’Urint, parallela: œrunr inter c. Ergo AB rpfi c1) CR: pa- 1
raiicia. (lied demonftrare oportebat.

PROP. X. THEOR.
Si du refila linea fifi contingentes, (imbu: mais lineis

fifi contingenribus fiat parallela, nm autem in eadem
p plana; raquait: angulo: continebunr.

Duæ reâæ linea: fefe contingentes au ne, duabus mais
lineis DE a? fefe contingentibus fin;

araileiæ, non autem in eodem piano. -
ico angulum A 3c angulo D E F æqua-

lem effe. Afihmanrur enim RA 13C En
El? inter (e æquaies; 8c jungantur un

. cr RE ac DE. quoniam igitur BA ipfi
I33rP’Î’mŒD a: ualis cit 8: araileia, erit 8c a A!)

æqua is 8: paraiie. a ipfi ne. eadem ra--
donc 80cv ipfi 3E æquaiis 8c parallela
erit. utraque i itur ipfarum A a ca
ipfi sa æqualis e 8c parallela. que: au-
tem eidem reâæ lineas (ont paraiieiæ, ,
non çxifientes in eodem piano; 8: in.

tCF



                                                                     

13135112 XI. :61I ter (e parallelælverunt. ergo AD parallela efi: ipfi ca au 9. hujus.
æqualis. atque ipfas conjungunt AC DE; 8c ac igitur ipfi . I
DF æquaiis cil: 8c c parallela. 8c quoniam duæ reétæ lineas: 334mm!-
an Bc duabus DE EF æquaies funt, 8c bafis ac cit æqualis . .
bafi DE - eritd angulus ABC angulo DE? æquaiis. Si igitur” 3 4""!!!-
duæ reèæ iineæ fefe contingentes, duabus reCtis lineis fefe
contingentibus fin: paralleiæ, non autem in codem piano;
æquaies angulos continebunt. QLod oportebat demon-

firare. rPROP. XI. PROBL.
A data panât; in fablimi, ad faijeflum planum, perpendi-

tularem "4.94m lineam ducere.
Si: datum quidem punétum in fubiimi a, datum autem

fubjeâum planum BH. Oportet à punéto A ad fubjeétum
planum per endicularem reétam lineam ducere. In fubje-
&o lano ucatur quædam redira. linea utcunque Bc, 8c a
un o A ad Bc perpendicu-

.aris agatur a A D. fiquidem
i tur A D perpendicularis
lt etiam ad fubjeâum pia-

num; faâum jam erit, quod
proponebarur : fin minus;
ducatur à punâo D ipfi Bc,

in fubjeéto piano, ad reéios ,b angulos DE: 8: à punéto A ad DE perpendicularis a (in-6 n.prîmi.
catur un denique per F ducatur au ipfi Bc t parallela. c 3I-Primî.
(Alloniam Bc utri ue ipfarum DA DE cit ad rcaos angulos,
erit d 8: Bc ad re os angulos piano par DA DE tranfeuntiul 4- hui!"-
quin ipfi Bc parallela efi 6H; fi autem fint duæ reéÏæ iineæ
paraiieiæ, quarum una piano aiicui fit ad radios angulos;
a: reiiqua r eidem piano ad reâos an ulos erit. quarc se: 3- huit".
GH piano par En DA tranfeunti ad re os angulos cit: ac.

ropterea ad omnes mâtas lineas, quæ in eodem piano ex-
ii’centes i fam contingunt eflfperpendicularis. contingitf; Def.
autemi am AF exiftens in piano per En DA. ergo cuhujus.
perpen icularis cil: ad AF. 8: ob id AF cit erpendicuiaris
ad on: cf: autem AF ad DE per endicu aris. ergo ne
perpendiculari: CH: ad utramque ip arum HG DE. fi autem
redira linea duabus reâis lineis [de contingentibus, in com-
muni feâione, ad reâos angulos infifiat, eniam piano par
ipfas duâo ad reétos an iosfierit. quarre AF piano par
ED on duéto efl: ad re os angulos. planum autem per
El) on cit fubjeâum ianum. ergo AF ad [ubieékum pia-.
uum cit perpendiculans. A data igitur punôto ubiirni a ad

L 4. ub-

a r z primî.



                                                                     

la: nacarats ELENÈENTDRUM
fubjeétum planum, perpendiculari: refis linea duâa cit API
Œod facere oporte at.

mon x11. paon.
Duo plana, à pantin quad in ipfi datum ejl, 4d "au an-

gulo: raflant lineam confiture.
Sir datum quidem planum fubjeâum, punétum autem

quod in ipfofit A. O rtet a n Bpunéto A fubieâo p ano ad
radios angulos reâam lineam
continuera. Intelligatur nii-
quod cpundtum fubiune a, à
quo a fubjeaum planum a-

. Il.hujut.g:tlir I perpendicularis Bc - -
a 3Lpriimi per A ipfi Bc parallela.z A c

ducatur AD. quoniam igitur duæ mêlas iineæ paraiieiæ fun:
an en, una autem ipfarurn se fubjeéto piano cit ad redises

c a. hujiu. angulos; 8c reliqua t A!) fubjeéto piano ad naos angulos
erit. Dato igitur piano à punâo quad mi f0 ei’c datum, ad
reétos angulos reëta linea commuta e . (hi-0d facere
oportebat.

PROP. X111. THEOR.
Data plana, à pantin quad in ipfà dl, du "En linea ad

"au: angulos non conflituentur ex eadem parte.
Si enim fieri potefi, dato piano, à punâo quod in ipfo efi:

a, duæ reûæ lmeæ A B AC ad rectos angulos confiituantur

ex eadem parte: 8c ducatur cianum per Ba A c, qued ç
acier feéiionem et A in

a 3 jujubihbjeâo pianodre am line-
am. facmt pas. ergo reâæ
lineæ au ac DAE in une
funt piano. 8c quoniam ca
fub’ecto piano ad reâos an- D A E

b a. un gu os efl, 8c ad bomnes métas lineas, quæ in fubjeâo piano
m1.... exiflzentes ipfam contingunr, rcâos fadet angulos. contin-

git autem ipfam on, qua: cit in fubjeéto piano. angulus i-
gitur en. re6tus afin eadem ratione a: recrus en me. ergo
angulus ca: ipfi ME .efi: æquaiis. 8c in uno funt piano,

t 9. 1xù,m.quod fieri non epoteft. Non igitur dato piano, a punito,
Prima, quod in ipfo cit, duæ redise linea: ad reâos angulos confla-

tuentur ex eadem parte. QXpd oportebat demonfrirlazrzt5 P

A a)- ,.
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Liant. XI. :5,PROP. x1v. nation.
Æ quo plana, eadem rafla linea a]! perpendionlarir, en

parallela fant.
Reéta quædam linea au ad utrumque lpforum planorum

cD EF fit erpendicularis. Dico ca pia-
na araile a efie. Si enim non ira fit,pro- n K G
du a convenient inter fe : conveniant,
&communemfe&ionemfaciantte&am
lineam ou; 8: in ipfa on fumpto uo-
vis punéto K, jungatur A1: 8K. uo- A F
niam igitur A8 perpendicularis cf: ad
EF planum; erit 8c etpendicularis ad
ipfam Bi: a teétam lineam in piano E?
produéto exiitentem. quate angulus 1:
au: mél-us en. eadem ratione 8: BAK
efi: retins: ideoque trianguli aux duo p
anguli A tu: au: duobus mais. (une . larquaies, quod fieri non b potefi. non igitur plana CD En [7.Prinî.
produéta inter fe convenient. quatre CD Li? parallela fine
neceiï’e cit. Ad quæ igitur plana, eadem mâta linea cit
perpendicularîs, ea parallela funt. Œod demonfirate o-
portebat.

a 3. Def.
hujus.

PROP. KV. THEOR.
Si duo rafla linea tangenter duobus mais lineis [à]?

tangentibus fini parallela, non «mon in codent piano;
Û que par ipfu nitrifiant plana parallela "tout.

Duos reôtæ iineæ fefe tangentes A]! Bc, duabus mais 1i-
neis 1ere tangnribus DE Et parallela: fiat, 8c non in co-
dem piano. ico plana quæ pet A8 Bc, DE sa tranfeunt,
fi prodqcantut, inter fe non B
convenue. Ducatur à un-
&o B ad planum, qu pet G
DE. EF tranfit, erpendicu- A a1ans ne, quæ p ano in pun- E d
6:0 c occurrat, 8: per c H N];ducatur ipfi quidem En pa- ’

ralieia ou; ipfi veto Il]? D Fparallela GK. iraque quoniam ne perpendicularis efl: ad
plannm pet DE Et; 8c ad omnes teéicas lineas quæ ipfiim
contingnnt, 8c in codemfunt piano, reàos facietaan los. a 3. Der.
contingit autem ipfam attaque earum on 0x, qua: unt in hui"-

codem



                                                                     

in Eucunts ELEMENrtonUM
eodém piano. rcâus igitur efi: uterque angulorum son
BGK. 8: quoniam Ba parallela cit i fi on, anguli CBA

bag.prirnî.BGH duobus rcétis fun: i æquaies. te us autem cit son.
et o 8: CBA reôtus erit, ideoque en ad 8A eft perpendi-
cu aris. eadem ratione 8: on ei’t pet endicuiatis ad Bc.
cum igitur reâa linea ne duabus rc is lineis BA Bc [e
invicem fecantibus ad reétos angulos infifiat; erit ne etiam

c 4. hnjns. ad planum pet sa 5c duaum f perpendicularis. atque cit
ad planum pet DE Et petpcndtcuiatis. ergo ne perpendi-
cularis efi: ad utrumque pianorurn gaz pet A B ac, DE a?
tranfcunt. Ad quæ veto plana ca cm reéta linea cfi: per-

lu- lIujmpcndicuiaris, ca araiieia d font. arailcium igitur cit pla-
num pet en sep ano pet DE Et. uare fi duæ retïtae iineæ
(de tangentes uabus matis lineis icie tangentibus fin: pa-
rallciæ non autem in eodcm piano, 8: quœ pet ipfas tran-
fcunt piana parallela etunt. Q19d demoniirate oportebat.

PROP. XVI. THEOR.
Si duo plana parallela al: aligna piano fomentai; commune:

ipforunt [afflouer parallela "par.

Duo plana paralieia na en a piano aliquo E a c H (e-
centur; communes autem ipforum fcéhoncs fint EF en.
Dico EF ipfi on pataiiciam cire. Si enim non cit parallela
produétæ et ou inter fe convenient, vel ad pattes F H, vc
ad partes En. producantur prius ut ad ’

artes a H, 8: conveniant in K. quoniam
igitur EFK cit in piano AB, 8: omnia
qua: in EFK fumuntur punâa in co-
dem piano erunt: unum autem punôto-
rum quæ fun: in EFK, cit ipfum t:
punüum. et o K cit in piano au. ca-
dem ratione à: K cit in c1) piano. ergo
plana [in CD produéta inter (econve-
nient. non conveniunt autem, cum pa- c
raiieia ponantur. non igitur En? 6H A
tcétæ imcæ produétæ convenient ad G
pattes F H. (imiliter demonfirabimus ,
neque ad pattes E a convenire, fi producantur. quæ autem
neutra ex parte conveniunt parallela: flint. ergo EF ipfi
ou cit parallela. Si igitur duo plana arallcia ab aliquo
piano (cecntur, communesipforum fcéïiones paralieiœ Ci
rum. Qupd demonittare oportebat.

K

PROP.

. flvgg.-4 -,-, - .-Qî-
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PROP. XVII. THEOR.

8311m "au linea à parallelis [cumin punis, in tafdem
proportione: fambuntur.

Duæ reétæ linea: An c1) a parallelis planis en KL MN
recentur in punais A,E,B,C,F D. Dico ut AE méta linea ad
ipfam En, jta eflè CF ad FD. jungantur
enim ac BD AD: 8c occurrat AD pla-
no KL in punéton 8: Ex 1m jun an-
tur. (lu-gniam igitur duo plana para lcla
KL MN à plane EBDX (ecantur, com-
munes ipforum feôtiones Ex BD paral-
lclæ afunt. eadem ratione quoniam duo
glana parallela au K L à plano A XF c
lecantur communes ipforum feâiones
4c FX unt parallelæ. 8: quoniam uni
latex-nm trianguli ABD, videlicet ipfi
BD parallela duéla efl: Ex, ut AE ad En
ira à erit A x ad x13. rurfus quoniam uni
laterum trianguli ADC, nempe ipfi AC parallela duëla cit
au, erit ut 4x ad x06, ira. CF ad FD. oflenfum autem
efi: ut A): ad x1), ita cfiè AE ad En. ut igitur ne ad
En, ira eI’c c CF’ad FD. une fi du-æ rcétæ lineæ à paral-c u.quîntî.

lelis fecentur planis, in ca dem proportiones fecabuntur.
Quod demonflrare oportebat.

PROP. XVIII. THEOR.
Si "au linea plana alitai fit 4d n80: angulos, à omnia

qua par ipfam tranfeum plana eidem plana ad reflux an-
gula: arum.
Reé’ca linea quædam A]! fubjeé’co plane fit ad reétos au.

ulos. Dico 8C omnia plana quæ pet ipfam AB tranfeunt,
iubjeéto piano ad reôtos an- D G A h
gulos effe. Producatur enim
per A8 planum DE fitque
plani DE? 8c fubjeài plani
commums feétio c E : 8c I
fumatur in ce quodvis pun- a
&um F; à quo ipfi c1; ad d lre&os angulos, in DE piano, 4.. F Bducatur FG. quoniam igitur An ad fubjeétum planum efi:
perpendicularis - 8: ad omnes mâtas lineas,quæ ipfam con-
tinguntlôc in e cm funt plane perpendicularisaerit. qqare luirez

euam d

6 a. (uni.



                                                                     

m Eucunxs [immigra-rouan
etiam ad ca en: perpendicularis. angulusi itur un? radius

6:8.prîmi» cii: (cd 8c en cil mans. ergo a: parai eia iefi ipfi sa.

c a. hujua.angu108 c erit. at ianum

l a. Der.
huila.

a a. Def.
bujus,

i b :3.bujus.funt ex eadem parte

efl autem a! fuiicéto pia- D G A hno ad rectos angu os 8c FG
igitur eidem piano adreâos

ad planum rc6tume ,quan-
do communi lanorum fe-

&ioni ad te os angulos lduéizæ reâæ iineæ in uno 1 r n E
pianorum, reliquo lano ad marcs angulos 4 (un: : comm -
vi vero planorum eâtioni ca. in uno piano Da ad rectos an-
gulos duâa F6, oflenfa en: fubjeâo lano ad rcâos elfe
angulos. ergo planum on rcétum eii: a fubjeôtum planum.
fimiiiter demonfirabuntur a: omnia quæ par au tranfeunt
plana fubjcâo lano méta cire. Si igitur méta linea piano
aiicui fit ad re os angulos, 8c omnia qua: par ipfam tran-
feunt plana eidem piano ad radios angulos etunt. Q1945
oportebat demonftrare.

PROP. XIX. THEOR.
Si du puna fa invicem [hautin piano dimi fin: 4d rafla:

angulu; à communia ipfirum [Mia eidem plana ad
reflux angulo: erit.
Duo plana [e invicem fecantia au ac fubjeâoépiano

(in: ad reétos angulos: communis autem ipforum fe io fit
BD. Dico BD fubjeôzo piano ad reétos angulos die. Non
enim, (cd fi fieri potcit; non fit au ad
rectos angulos fubjcéto piano; 8c a B
punôto D ducatur in piano quidem AB,
redît: iineæ au ad redîtes angulos ipfa
DE: in lano autem ne ducatur ipfi
en ad rc os angulos DF. Et quoniam E P
planum au ad fubjeâumplanum reâum
en, a: commum ipfornrn fetlioni A!)
ad reétos angulos in piano A B duâa efi:
DE, erit aux; ad fubjeétum planum pep
pendicularis. (imiliter oflcndcmus 8C Dr
perpendicularem cira ad fubjeûum la- A C
num. quare ab eodem punâo n ub-
jeéto piano duæ reôtæ iineæ ad reétos angulos conflitutæ

qued fieri non bporefi. non igitur
fubjcéto piano à punào Da ad métas angulos confiituentur
aiiæ rcéÏæ lineas, præter ipfam on, communem pianorum

au 3c



                                                                     

Lraax XI. 173ia B 8C feâionem. quare on fubjeéto piano cit perpendicu-
iaris. Et o fi duo plana fe invicem fecanria piano aiicui
fin: ad re os angulos; ô: communis ipforum feCtio eidem
piano ad reâos angulos erit. Qipd oportebatdemonfirare.

PROP. XX. THEOR.
Si folidus angulus tribus angulis puni: cantineatur, duo qui-

liivn reliquo majore: finit, quomodocunque fumpti.

Solidus angulus ad A tribus angulis pianis BAC CAB DAB
contineatur. Dico angulorum ne car) DAB duos quof-
libçt reliquo majores cire, quomodocunque Çumptos. Si

enim BAC CAB nanan- Aguli inter fe æquales fint,
Ecrfpicuum eii duos quoni-
et reliquo majores effe,
uomodocun ue fumptos.

En minus, n: major a A c. .
a: ad reâam lineam AB, 8c b E
ad punôtum in ipfa A, con- ( ,
Rituatur 4 an ulo DAB, in piano per na 4c tranfeunte,4 23iP!îlIIïn’
æqualis angu us un; ponaturque ipfi au æqualis au; 8:
par a duéta sac (ecet rediras lineas a ac in punais ac, 8:
DE ’nc jungantur. iraque quoniam DA eii æqualis au, com-
munis autem AB, duæ na a]; a: uales funt duabus A8 A8 a
&an lus pas æ ualis eii angu o un. bans igitur on bali
DE e l’æqualis. quoniam duæ DE ne ipfa ne ma’oresb 4»- inimi-
funt t, quarum mon æqualis ofienfa cit ipfi sa; erit re iquacao.primi.
ne quam reiiqua ne maint. ’quèd cum na fit æquaiis AB,
communis autem AC 8c Lafis ne major bafi ne; erit dan-435mm
gulus DAC angulo 1m major. [cd ex conflruôtione efl: pas
angulus æqualis ipfi a an. quare DA a DAC anguli an-

gulo BAC ma’orcs funt. fimiiirçr demonftrabimus, a: l duo
guiiibct alii umantur, cos reliquo efie majores. Si igitur
oiidus angulus tribus angulis piams contineatur; duo qui-

libet reliquo majores (uni, quomodocunque fumpti. Quod ’
demonfirare oportebat.

PROP. XXI. THEOR.
Omni: [élidas angulus, minoribu: quam quatgtor wifis 4n-

guli: punis continetur. z S

C

Si: folidus angulus ad a, pianis angulis BAC ou: DAB
con-
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Icontentus. Dico angulos BAC car) pas quatuor métis

a ac. hujus.

b 3:.prîmi.

. 4. primi.

6 anuitai.

clic minores. Sumantur enim in unaquaquc ipfarum un ac
a n quævis punâa a c D, 86 ac en onjungantur. (hi-p-
niam igitur foiidus angulus ad A
a, tribus angulis pianis con-
(inclur CBA un CBD, duo
quilibct reliquo major-csnfunt:
anguli igitur CBA ABD, an-
gulo CBD funt majores. ea-
dem ratione, 8: anguli ui-
dem raca ACD mai’ores unt 3
angulo aco; angu ivero CDA ana majores angulo con.
quam (ex angull ou un au aco CDA ana tribus
angulis CBD 5C1) con funt majores. fed tres anguli CBD
une DCE (un: 5 æquaics duobus métis. (ex i itur anguli
CBA au) nea aco CDA un; duobus re is majores
funr. quod cum fmgulorum trian iorum ABC ACD sans
tres anguli fin: æquaies duobus re is, erunt rrium triangu-
iorum novem anguli CBA au: BAC ACD DAC CDA
au B DIA BAD æqualcs (en: mais. quorum [ex anguli
A ac raca ACD CDA un nua duobus mais (un: ma-
jores. reliqui ’ itur sa c ca D in); vos anguli, qui folidum
continent angu nm quatuor retins minores crunr. Œare
omnis foiidus .angu us, minoribus quam quatuor rcâtis an-
guiis planis continetur. Œod oportebat demoniitare;

Ï PROP. XXII. THEOR.
si fin: ms anguli plani, quorum duo reliqui fin: majores,

quomodocunque fumpti, continua: autem ipfiis "tu li-
ma quia; fieri potefl’, ut ex iis qua "in: qui"
conjungunt, triangulum conflituutur.

Sint dati tres anguli plani ne DEF aux, quorum duo
reliquo fiat majores, quomodocunque fumpti: contineant
auremipfos æquales recta: lincæ a: ne, DE sa, ou un, 8c
ac in a: jungantur. Dico fieri poire ut ex æqualibus ipfis
aclnr on: triangulum confiituatur: hoc efi: duas reiiqua
majores cire quomodocunque fumptas. Si igitur anguli
ad a a n fini æguaies, 6c ac DE on æqualesnerunt, 8:
duæ reliqua majores. fin minus, fiat inæquaies anguli ad
a a H, 8c majorât an lus ad a utrovis ipforum qui flint
ad E H. major igitur e 6c 5 reâa linea ac utravis ipfarum
DE GK. 8c manifcfium cit ipfam ac una cum airerai fa-
rum DE 0K, reliquat elfe majorem. Dico 8: DF OK in; Ac

majores
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majores clic. confiituatur c ad reétam lineam AB, ô: ad pua- c amurai.
étum in en B, angulo GH K æqualis angulus ABL, 8: uniA A
Mac Dipfarum an ne, DE sa, on in: ponatur æquaiis BL, 8c

a L cr. junganrur. Quoniam igitur duæ AB BL duabus on
Hic æquales flint, airera aireri, 8c angulos æquaies conti-
nenr; erit bafis AL bafi GK æquaiis. a: quoniam anguli
ad a H, anlguio ABC majores funr, quorum angulus aux eii:
æqualisi l au; erit reliquus ui ad a, angulo LBC ma-
jor. quo cum dua: LB ac dua us DE m æquales funÇ,
airera aireri; 8c angulus DEF angulo LBC major; bafis Dr
bafi LC majorl erit. oit-cura cit autem ex æquaiis ALJaçprüi’Ç
ergo DF 6K ipfis AL LC fun: majores; fed al. LC ma-
jores vfunr ipfa ac. multo igitur DF 0K, ipfa ac ma"ores"’-Pfinî-’
erunt. Q1316 reâarumiinearum AC DF GK duæ rei ua
majores funt, quomodocunque fumpræ; ac proptercaf erif argua ’ ’
lporefi ut ex æquaiibus ipfis AC DE GK triangulum confli-
tuatur. (ÆPd oportebat demonitrare.

PROIPLXXIII. PROBL.
Ex tribu: anguli: pintais, quam duo reliquo [ont majorer,

quomodocunque fumpti, folidum angulum confluant. 0-
pmet autem ne: angulo: quatuor métis (Je minorer.

Sint dati rres anguli piani ABC DEF aux, quorum duo
reliquo finr majores, quomodocunque fumpri, finrque tres

B E
Ali c D F Ganguli quatuor métis minores. Oportet ex æqualibus ipiis

ABC DE? aux foiidum angulum confiiruere. abicindantur
æquales au ac, DE var, on au; & AC DE ou junganâurz

en
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fieri igitur poteii ut ex æqualibus ipfis AC DF cr: confii-

a aa.izuiug.tuatur Atriangulum. ltaque 5 conflituarur LMN, ira ut ac
i 134mm- quidem fit æqualis LM, DF veto ipfi un: 6c præterea arc
e ;.qumi.ipfi LN, 8c circa LM N triangulum circuius L un t defcri-

barur: fumaturque ipfius cenrrum x, qued vei erit in-
tra triangulum LMN, vei in uno ejus latere, vei extra.
fit primo inrra: ô: L x tu N x jungantur. Dico a:
majorem cire ipfa 1.x. K R .Si enim non ira fit, vei
A B erit æqualis L x,
vei ca miner. fit pri- K- , u
m0 æquaiis. quoni- L K i’am igitur AB e11: æ- L
qualis LI, arque cit

an ipfi Bc æqualis; ,4erit La: æquaiis Bc,
cit autem Lx æquaiis H
au. dune igitur au Bc duabus 1.x au æquales (ont, ai- -
rera aireri; ô: 4c bafis bafi Lu æquaiis nitur. quare

il a. primi.dangulus ABC angulo un en æquaiis: ca cm ratione 8c
angulus quidem DE? cit æquaiis angulo MXN, angulus
vero on: angulo NXL. tres igitur anguli ABC DEF sur:

. tribus LXM un: un. æquales funt. fed rres LXM MXN
’ 1..°P’-U°Nxt. quatuor mais funr cæquaies. ergo à: tres ABC DER
9mn” aux æquales erunr uaruor mais. atqui ponuntnr quatuor

mais minores, qu cit abfurdum. non igitur au ipfi Lx
cit æquaiis. Dico tæterea neque an minorem eiTe ipfa Lat.
fi enim fieri pore , fit minor 8c ponatur ipfi quidem 43
æqualis x0, ipfi vero Bc æquaÏis au, 8c or jungatur. quo-
niam igitur an cit æquaiis Bc, 8c x0 ipfi xr æquaiis erit.

Q ergo ô: reliqua 0L reliquæ FM eit æquaiis; ac proprerea
f z- fml- LM parallelalefl: ipfi or; 8c LMX triangulum triangulo
a «Jud- o P x æquianguium. eitaigitur ut x t. ad LM, ira x0 ad

or; 8c 1permutando ut x1. ad x0, ira LM ad or. major
autem e 1.x, quam xo. ergo ô: LM quam or cf: major.
fed LM polira cit æquaiis AC. a: AC igitur quam or ma-

. . jor erit. iraque quoniam duæ reétæ linea: au Bc duabus
bïîri’flm’ox xr æquaies (ont, 8c bafis ac major bafi or; eritban-

us ABC angulo oxr major. (imiliter demoni’trabimus
DE? anëuium majorem elfe angulo M xN, 85 angulum

GHK angu o nxL; tres igitur anguli ABC par aux tri-
bus LXM un: un. flint majores. at anguli ne DE?
aux quatuor mais minores ponuntur. multo igitur anguii

î Ér°.°’-”’ Lxu MXN un. minores erunt quatuor métis. (cd Suz-
Fm’ quales. quod cit abfurdum. non igitur on miner cit, quam

Lx.



                                                                     

LIBER XI. i1771.x. ofieni’um autem eii neque eii’e æqualem. ergo major fit
neceiTe eft. confiituatur Ira punéto x circuli LM N piano ad lut- 1min;
rectos angulos xn. ô: exceiTui quo quadratum ex A8 fu-

erar quadratum ex Lx, ponatur æquaie quadratum quod
tex nx, 8c RL au un jungantur. quoniam igitur tu:

perpendicularis ei’c ad planum mais! Circuit, 8; ad ignam-
quamque ipfarum t.x Mit tu erit l perpendicularis. au 3.. Der.
quoniam 1.x cit æqualis xm, communis autem 8c ad redioshuius-
angulos xn, erit bafis La æquaiisvbafi RM. eadem ratione» 4.. primi.
8C RN attique ipfarum RI. au cit æqualis. rres igitur
reétæiineæ RI. 1m un inter (e æquaies funt. &quoniam
quadratum xn ponitur arquait: exceffui, quo quadratum ex
A8 fuperat quadratum ex La; erit quadratum ex AB qua-
dratis ex Lit n æquale. quadratis autem ex La ira .
æquale efl’ n quadratum ex RL; reétus enim angulus charria"-
an. ergo quadratum ex A8 quadrao ex RL æquale erit;
ideoque A13 ipfi RL eii æquaiis. fcd ipfi quidem au æqua-
lis et unaquæque ipfarum ne DE EF on HK: ipfi vero
tu. æqualis utraque ipfarum au RN. unaquæque igitur
ipfarum A3 ne DE a? en HK unicuique ipfarum tu. un
RN efi: æqualis. qued cum duæ RL au duabus A8 ne
æquaies fint, ô: bafis LM ponatur æqualis bafi AC: erit I .
a angulus LRM æqualis angulo ABC. eadem ratione 8c and 3c Prunîi
gulus quidem un: an ulo par, angulus autem LRN an-
gulo ont! cit æqualis. x tribus igitur angulis planis LRM ’
mm un, qui æ uales funt tribus datis ABC DE? ont:
foiidus angulus con irurus cit ad R. i

Sed fit cenrrum circuli in uno iaterum trianguli, vide-
licet in un quod fit x, 8c xr. jungatur. Dico rnrfus an
majorem die ipfa Lx. -
Si enim non ira fit, Rvei a B efi: æqualis
Lx vei ipfa minot. fit
primo æquaiis. duæ
igitur A B ac, hoc
ei’c DE El? duabus aux

xL, hoc efi: ipfi un
æquaies funt. fed un

ponitur æqualis DP. ù l . .ergo DE EF ipfi DF funt æquaies. quod fieri non? pote!!! zculum".-
non igitur ABei’c’æqualisrx. [imiliter neque minor. multo
enim majus id, quod fieri non fpoteft, requeretur. ergo A8
ipfa Lx major cit. 8c fimiliter 1 CXCCflÎll quo quadratum ex
A3 fuperat quadratum ex Lx æfiiaie ponatur quadraruâ:

R
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ex u, a: ipfa 11x circuli piano ad naos angulos con-
flituarur, fier probletna.

Sed fit cenrrum circuli exrra trian ulum mm, quod fit x,
a: Lx tu tu jungantur. Dico 8: c u ipfa Lx ma’orem
elfe. Si enim non ira fit, vei æquaiis cit, vei minot. r pn’-
m0 æ ualis. ergo duæ au ac duabus Mx xi. æquaies
(ont, a rera aireri; baiis ac cit æquzlis bafi ML, angu-
lus igitur ABC æquaiis eii: angulo tu L. eadem ratione 8c

aux angulus i- Ilpfi LXN cit æ-
. quaiis; ac pro- ’

pterea totos M-
xN æquaiis duo- [

bus ABC (auxr .[cd 8c anguli a

q a. ferai.

r 4.. fexti.

ABC aux an- A D .1? G- xguio par majores flint. 8c angulus igitur MXN ipfo
DE? cit major. at quo-
niam duæ ne IF du-
abus ux xN æquales
faut2 a: bafis D r a;
qualis bafi u N, erit
u x N angulus an ulo
D B F æquaiis c. oi en. x
fus autem efl: major,
qued eit abfurdum.
non igitur au cit se:
quaiis Lx: deince rem ofiendemus neque minorem erre.
quare major nece ario erit. a: fi rurfus circuli piano ad
retires angulos confiiruamus x11, 8c ipi’am æqualem po-
namus lateri quadrati ejus, quo quadratum ex an fuperar
quadratum ex 1.x, prOblema confiituerur. Dico veto neque
minorem effe au ipfa 1.x. Si enim fieri potefl, fit miner 5
8c ipfi quidem an æqualis ponatur x0, ipfi veto 8C æqua-
lis xr, se or jungatur. quoniam
igitur an ipfi ne cit æqualis, erit
0x æquaiis xr. ergo 8c reli ua 0L
reiiquæ PM æqualis. paralle a igi-
tur qefi: LM ipù r0, 8c triangulum
LMX rriangulo rxo æquiangulum cit:

uarerur xr. ad LM,ita xo ad or:
g: permutando ut Lx ad x0 ira Lu
ad or. major autem cit Lx quam
x0. ergo LM quam o’r efl: major. .
Lied Lu cit æqualis ac. a: ac igitur quam or major e-

s ritü" heu;- .2



                                                                     

LIBER XI. 179rit. iraque quoniam duæ An 3c duabus 0x x P (un:
æquales altera alteri; a: bafis 4c major fait bafi or; erit
[angulus ABC angulo on major. fimrhter 8c fi xn fu-l’z;.prîmî.
matur æqualis utrivis ipfarum x0 xr, 8c jungatur on, .
ofiendemus angulum aux angulo ou. majorem. comm-
tuatur ad reétam lineam Lx, punâum in ipfa, x angulo
quidem ABC æqualis angulus Lxs, angulo autem G un
æqualis LXT, 6c ponatur utraque xs xT ipfi 0x æqualis :
junganturque os or ST. 8c quoniam duæ A’B Bc’duabus
ox xs æquales funt, 8c angulus ABC æqualis angulo oxs
erit bafis AC, hoc cf: LM, bafi os æqualis. eadem ratione,
8c L N cit æqualis ipfi 0T. qued cum duæ ML LN duabus
os 0T fin: æquales, 8c angulus MLN major angulo 30T;
erit: 8c bafis MN bafi 8T major. fed un efi æqualis DE: antimi-
ergo 8:: DF quam 8T ma’or erit. quoniam igitur duæ DE
EF duabus sx XT æqua es funt, 8: bafis DE major bafi
3T; erit angulus DE? angulo sxr major; æqualis autem
efl: angulus sxr angulis ABC GHK. çrgo DE? angulus
angulis A ne aux major cit: fed 8: miner; Œod fier: non
potefi. Quod demonflzrare oportebat.

. PROP.XXIV; THEOR.
Si filidum parallelù planât continuum oppofita ipfiw pla-

un, (9’ «quam, (9’ parallelogramma arum.

Solidum enim cocu parallelis planis AC a? ne et:
FB AE contineatur. Dico oppofita. ejus plana, 8C æqualia,
8c parallelogramma effe. Quoniam enim duo plana arol-
lela sa CE, à plane AC fecantur, communes ipforum coho-
nes 4 parallelæ funt: cr o A8 ipfi en e11: parallela. rurqunGJnjud

quoniam duo plana ara! e13. KBr AE, fecantur à p ano Ac, A
communes ipforum feâio-
nes parallelæ a funt: paralle-
la igitur cfl: A!) ipfi 8C. of’cen- c
fa autem cit 8c AB arallela
CD. ergo 4c parano ogram-
mum erit. fimiliter demou- D E
firabimus, 8c unumquodquo ipforum CE FG on a? A]:
parallela rammum eflè. jungantur au DF. 8: uoniam pa-
rallela e A]! quidem ipfi ne; au vero ip 1 cr erun:
An sa fefc tangentes duabus ne cr fefe tangenti us pa-
rallelæ, 48; non in eoâem plana: quart: æqualesôangulos’mhîmi
continebunr. angulus igitur un angulo ne? e11: æqualis. m
Et quoniam duæ au au duabus ne CF æqualesdunt, afin?!"

M a. ’ angulus

r

kg
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a 4.primi.ang1üus un æqualis en lo par eritdbafis AH bafi in

i   zqualis: 86 Ana triangu um æqnaÏe triangulo Dt: P. quod
e uçPflml- cum ipfius quidem un trianguli duplum v lit ne parallelo-

grammum: ipfius veto ne? trianguli duplum arallelo-
’ Frammum c2: erit sa parallela rammum æqu e paralle-

ogrammo en. (imiliter demon rabimus 8c AC parallelo-
grammum parallelogrammo cr, a: parallelogrammum AI:
rarallelogrammo a! æquale elfe. Si igitur folidum paralle-
Il planis contineatur, o pofita ipfius plana, 8: æqualia, 8:

parallelogramma funt. uod oportebat demonfirare.
Cor. Ex jam demonfiratis coaltar, fi folidum parallelis

contineatur planis, oppofita i Gus plana, a: æqualia elfe, 85
fimilia, quip e uæ a: fingu os en os æquales, a: circa
æquales un on alter: proportion ’ habeant.

PROP. XXV. THEOR.
Si folidum parallelepîpedunl plana [mm appojiti: punis

panade, erit a: 641i: ad infini, in fiüdum 4dfolidum.

Solidum enim parallelepipedum ne!) plano Y a fece-
tur 0 pofitis planais a A on parallelo. Dico ut un bafis
Id tu sur, in erre A n n folidum ad folidum accu.
Producntur enim au ex attaque parte: 8c ponantur ipfi

B G Jl’PN Dn’l’
i7

,KAEHMi

. o F C x Squidem’EH æquales quotcunque au un; ipfi veto au
æquales quotcunque A: KL, ô: compleantur parallelo-
gramme. L0 x0 H2 M5, 8c folida L? tu. un MT. quo-
niam igitur æquales inter fe funt LK RA AÉ rthæ lineæ;

. 36.prîmi. erunt a: parallelogramma L0 x0 "inter fe-æqualia : item-
. que æ ualia inter (e parallelogramma K! x3 A6, 8c adhuc

l 34»- hufli- paralle ogramma L 1’ K P A R inter fe 5 æqualia; oppofita
enim flint. eadem ratione 8: parallelogramma EC Hx Ms
æqualia inter fe (anti itemque parallelogramma HG HI m
inter fe æqualia: 8: mfuper parallelogramma DE M O N’r.
tria igitur plana folidi L? æqualia flint tribus planis folidi

c 2,.primi.it1i, arque etiam folidi u, r fimilia quoque funt: fed tria
tribus



                                                                     

f. Éva z) z- w w .-

L’

N

L138: XI.
tribus oppofitis d (un: fimilia 8: æqualïa. ergo tria folida* Guim-
LP KR Aï inter (e æqualia t erunt. eadem ratione 8: triace

efi bafis LI? ipfius A? bafis, totuplex ef’t 8: LY folidum olidi
Aï. eadem ratione quotuplex cit NF bafis ipfius bafis HF,
totuplex cit 8: folidum tu ipfins en folidi: 8: fi bafis LF
e11: æqualis bafi ne, 8: folidum LY folido NY æquale erit;
a: fi bafis L? fnperat m: bafim, 8c L! folidum NY fuper-
abit; 8: fi minor, minus. uatuor igitur magnitudinibus ex-
iftentibus duabus fcilicet afibus A? sa, 8c duobus folidis

i A! un; fumpta funt se ne multiplicia, bafis quidem u, 8c
Aï folidi, videlicet ba s LF 8: folidum LY: bafis vero
HF, 8c BD folidî nempe bafi’s NF, 8: folidum NY. 8: de-
monflratum efi Ë bafis LF fu erat bafim un, à: LY foli-
dum folidum NY fuperare a 8: æïualis æquale; 8: fi minor
minus. cit igitur! ut A? bafis ad

cetur, oppofitis p anis arailelo; erit ut afis ad bafim, ita
folidum ad folidurn. (iræ oportebat demonfirare.

PROP. XXVI. PROBL.
Ad dans»; "54m lineam, à ad datum in ipfü panda»: da-

ta angulo filiale æqualem folidum angulum confluera.

Sit data quidem méta linea AB, datum autem in ipfa
ipunétum A, 8: dams folidus angulus ad D qui E Dc n D F
FDC angulis planis continetur. Oportet ad datam reaam
lineam AB, 8: ad datum in ipfa punaum A, date angulo
folido ad D æqualem foli-

k Ddum angulum confiituere. iSumatur in linea DF quod-
vis punCtum F, a quo Ed

anum er BD ne tran -
Eus ducaîur e PeTPendiCu- 8 L E c ail-Mm-
laris F6, 8c piano in pun-

F F&o c occurrat- ’un tur- .v

a J sa .que DG, 8: ad reaam lineam AB, 8: ad datum in îpfa
punâum A, angulo quidem une æqualis angulus 5 c’onltiJ ïî-P’ïmïv

tuatnr un; angulo autem me confiituatur æqualis 8A K.
demde ipfi DG ponatur æqualis au, 8c à punâo 1c piano
pet au. ad reétos angulos e erigatur si K; ponatur-que ipfi’ W "En
GF æqualis 1m, 8: HA jungatur. Dico angulum folidum ad
A qui angulis BAL au] HAL, continetur, æqualem cire
folklo angulo ad D, angulis son EDF me contente. Su-

M 3 mantur

folida En H9 M’l’ funt æqualia inter fe. quotuplex i ’turfiujlâmc

afim EH, ita AY folidumf à” P’f’

ad folidum 5D. Quai-e fifolidum parallele ipedum piano fe- 4mm

flafla



                                                                     

th

d a. Def.
bujus.

c 4. primi.

f 8. primî.

Eucnlnu ELnMENTonum
mantur enim æquales reâæ lineæ An ne, 8: jungantur a:
x3 n: on. quoniam igitur sa perpendicularis cit ad fub.
jeaum planum, 8: ad omnes reâas 11neas me ipfam con.
tingunt, funtque in fubjeâo plano, rectos ciet 4 angulos.
uterque igitur angulorum ne» son "sans cit. endenta-
none, a: uterque ipforum mu un cit reâus. a: quo.
niam duæ K A A a duabus à non DE æqualcs funt altera
alteri, 8: angulos æ uales
continent; erit cba 1s a:
bafi ne æqualls. efi: autem n E
8: KH æqualis ce, atque L cangulos rcétos continent.

H Fæqualis f igitur erit un ipfi
F15. rurius quoniam duæ a: KH duabus DG a? æquaies
(tint, 8: rectos continent angulos. erit bafis AH bali DE
æqualis: efiquc An æqualis DE. du: i itur HA An dua-
bus FD DE (un: æquales; 8: bafis un e æqualis bafi ne,
ergo angulusanH angulo en! æqualis erit. eadem ra-
tione, 8: angulus HAL angulo FDC cit æqualis, quando-
quidem fi aiîumamus æquales AL Dc, 8:: jungamus KL HL
cc ne, quoniam totus BAL en æqualis ton une, quorum
au: ipfi EDG ponitur æqualis; en: reliquus KAL æqua-
lisirequuo onc. 8: uoniam duæ KA AL duabus on Dc
æquales flint, 8: angu os æquales continent; bafis KL bali
cc c æqualis erit. en autem 8: KH æqualis GF, duæ igitur
1.x KH, duabus ce on fun: a: uales; angulofque reci-os
continent: ergo bafis HL æqualis cit bafi CF. rurfus quo-
niam dune HA AL, duabus FD Dc æquales funt, 8c bafis HL
æqualis bafi PC; erit angulus HALfæqualis angulo me. at-
que faétus efi angulus BAL angulo EDC æqualis. Ad datam
igitur rcétam lineam,8: ad datum in ipfa punâum,dato an-
gulo folido æqualis angulus folidus conftitutus cit. QiPd
tacere oportebat. I

PROP. XXVII. PROBL.
Aci datam "84m lineam data film: parallelepîpedo limite,

à fimiliter pqfitum filidum parallelepipedum defcriben-

Sit recta quidem linea An; datum vero folidum parallela.
pipedum CD. Oportet ad datam reâam lineam au dato foli-
do parallelepipedo c1) fimile, 8: (imiliter pofitum folidum
parallelepipedum defcribere. Conflituatur ad reétam li-

neam



                                                                     

- En 7-8 t-rvr
. 8: magnitudine æqu

LIBER XI. 133neam au, 8: ad datum in ipfa punâum A angulo folido ad c
æquaiis A angulus, qui angulis BAH HAK KAB contineatur, ita a 26- huit".
ut angulus quidem BAH æqualis fit angulo ECF, angulus
vero au: anguioÎECG, 8:
adhuc angulus HAK angulo

sur, 8: nt5ut ne ad ce, D b 13.fextï.ira RA ad An, ut autem l Pcc ad ce, ira tu ad AH.
ergo ex æquali ut se ad KV G
c s, ita en: B A ad AH.
compieatur paralleio ram- A B C 5-
mum un, 8: AL foii um. quoniam igitur eft ut ne ad
ce, ira 8A ad AIE, nem e, circa æquales angulos nec au:
latera (un: proportiona ia, erit parallelogrammum KB pa-
raiieiogrammo en fimiie. eadem quoque ratione paralle-
logrammum K8 fimile cit paralieiogrammo 617, 8: paralle-
logrammum un paraiieiogrammo FE. tria igitur parallelo-
gramma folidi AL tribus paralieiogrammis foiidi cD [imi-
l . . . . - r - e Cor. a .a funt . fed tria tribus oppofitis funt c æquaiia, 8: fimiiia. Mm. 4

ergo totumi AL folidum toti foiido en fimile erit. Ad datam
igitur reétam lineam An dato folilo paralleicpipedo cD fi-
miie, 8: fimiliter pofitum folidum araileiepipedum AL de-
fcriptum ei’t. Cailod facere oporte at. . -

PROP. XXVIII. THEOR.
Si falidum parallclepipedum plana faveur par diagonale:

oppofitorum planum, 46 ipfi plana bifariam fambitur.

Solidum enim paralieiepipedum An piano CDEF feeetur
per diagonales oppofitorum planorum,videiicet CF DE. Dico
foiidum An à piano CDEF bifariam lecari.
.Ogroniam enim æquaie I cit ce? trian-
gu nm trian ulo car, triangulum vero c
un triangu o DEH; ei’c autem 8: en G
parallelogrammum paraiieio rammo RE 4
æqualeb, oppofitum enim e - 8: parai- 6:4. hujus.
leiogrammum G3 æquaie parai’ielogram-
mo CH 5 erit prifma contentum duobus .
triangulis ces Ann, 8: tribus paraiic- D
iogrammis en Ac en æquaie prifmati,
qued continetur duobus triangulis c FB A E
D E H, 8: tribus parallelogrammis CH
8: n a ce: etenim aYlanis, 8: numere

3 a "quittai.

ibus continentur. Ergo totum As foli-

M 4. dum



                                                                     

:84. Eucunrs ELIMENTORUM
dum a piano con bifariam feeatur. QI’od demonfirare
oportebat.

PROP. XXIX. THEOR.
Solide parallelepipeda que in «dans fait: wifi, a adam

altitudine, quorum junte: lima fait: in enflent mais li-
neis, inter f: fait: tqlldlit.

Sint enim in eadem bafi A! folida paralieiepipeda CM
en, eadem altitudine quorum Brantes A? Ac LM LN en
ce au BK fin: in eifdem mais lineis FN DE. Dico foli-
dum CM folido en æquale D 5* H K
cire. Œoniam enim paralle-
logrammum en: utrumque
ipiorum en ex; erit c a,
unique ipfarum ou enz-
quaiis, ergo 8: DE cit æqua- c
lis 5K. communis auferatur

, , sa. reliqua igitur DE æ- A 1’.5 3- 1mn": qualis cit reliquæ un. uare 8: 5DEC triangulum cit æquale
trian ulo un. paralie ogrammum autem DG cit æquaie
parai eio rammo un. eadem ratione 8: AFG triangulum

. æquaie ci rrianguio LMN. cit autem parallelogrammum
summums paralieiogrammo e au, 8: parallelogrammum ce pa-

raileiogrammo au æquaie: Oppcfita enim fiant. ergo 8:
prifma contentum duobus triangulis AFG BEC, 8: tribus
paralielogrammis AD DG GC eit æquaie priimati, quod
duobus triangulis LMN aux, 8: tribus paraiieio rammis
au un au continetur. commune apponatur foli nm, cu-
jus bafis quidem parallelogrammum AB, oppofitum autem
ipfi cama. ergo totum CM folidum paraiielepipedum toti
foiido arailçlepipedo c N efi æquale. Solida igitur paralle-
lepipe a qu: in eadem (un: bali, 8: eadem altitudine,

uorum flantcs lineœ flint in eifdem métis lineis, inter [e
un: æquaiia. Q1911 demonf’trare oportebat.

PROP. XXX. THEOR.
8015114 parallelepipeda un in eadem fait: bali, (9’ eadem

altitudine, quorum 4mm linea mm fait: in iifdein n-
m: lineis, inter fr fun! aqualia.

a ;4.primi.

Sint in eadem bafi A! foiida paraiieiepipeda CM on 8:
eadem altitudrne, quorum liantes Aï ne W Lu en en

- . DE



                                                                     

L1)!!! 8X1. - 18;la si: non fin: in eifdem re&is lineis. Dico foiidum CM
folido en æquaie erre. Producantur enim un on, 8: on
FM, conveniant- N5 o K nque inter fe pun- ’ K jdis R x; 8: ad- G Â!)hue producantur ,FM on ad o P
punâa: 8: A x
L0 cr sa jun-

. gantur. folidum
; en, cujus bafis L Bi quidem Aan pa-railelogrammum,

i op ofitum autem A c.’ ipi FDHM e11:
i aæquale foiido c0, cujus bafis parallelogrammum ACBLn9-buins-

8: ci oppofitum xrko, in eadem enim fun: bafi ACBL, 8:
ipforum [tantes A? A: LM L0 en en sa un fun: in
eifdem reâis lineis F0 DR. Ted foiidum ce, cujus bafis
quidemrfaraiielogrammum ACBL, oppofitum autem ipiî
xrRo e aæquale foiido en, cujus bajis Aan parallelo-

rammum, 8: ipii oppofitum ontmfetenim in eadem
unt bafi Aan, 8: eorum (tantes AGiAX en c? LN L0

DE BR fun: in eifdem reétis lineis a? NR. quare 8: CM
foiidum foiido en æquale erit. Soiida igitur paraiieiepi-

eda quæ in eadem flint bafi, 8:.eadem altitudine, quorum
gantes iineæ non funt in eifdem mais lineis, inter (e fun:
æqualia. chum demonflrare oportebat.

PROP. XXXI. THEOR.
Solidz parallelepipcda que in squalibm fun: influa, à ea-

dem altitudine, inter f: funt aqualid. -
Sint in æquaiibus bafibus An en foiida paraileiepipeda

A: cr, 8: eadem altitudine. Dico foiidum An foiido c7
æquaie cire. Sint primoitan- H o :n V
tes HKBEAG Lu on Dl? v
cl n s ad re&os angulos
bafibus An c D: angulus
autem ALB angulo an L B c n Tfit inæqualis, 8: producatur
ipfi en in direCtum RT:
conflituatur ue ad reâam JLY °sX

V lineam nT,q8: ad punàum in ipfa R, angulo un æqua-
iistanguius TRY. 8: ponatur ipfi quidem AL æquaiisüiswimï-

ET,
.44 4......



                                                                     

Il:

s coi-.34.
hint-

Eucnrnrs EnnunN’roxUM
31-, ipû vero LB æqualis RY, 8: ad punâum Y ipfi sur
parallela ducatur au, compleaturque parallelogrammum
11x, 8: 1’Y foiidum. quoniam igitur dua: TR RY duabus
AL LB æquaies funr, 8: angulos continent æ uales; erit
parallelogrammum Rx æquale 8: Enfile parai eiogrammo
HL: 8: quoniam rurfus AL cil: æqualis RT, 8: LM ipfi R8,
an iofque æqualcs continent parallelogrammum Rit pa-
rai eio rammo AM æquale 8: Émile erit. eadem ratione LE
paralle ogrammum ipfi 5! æquale cit 8: (imile. tria igitur
parailelogramma folidi AL tribus parallelogrammis folidi
il Y æquaiia 8: fimilia flint. fed 8: tria tribus oppofita 8:
5 æquaiia (un: 8: Emilia. rotum i itur A5 folidum paralle-
pipedum tori foiido parailelepipe o «n en: æquaie. produ-
canrur DR XY, convenianrque inter fe in punéto 9, 8: pet
’r ipii on parallela ducatur Tæ 8: producantur TLOD,
8: convenianrin v complearurciue folida 0* Ri. foiidum
igitur in cujus baiis en: sur para lelogrammum, oppofitum

"’hjiu’aurem ipfi 8P, cit t æquale folido sur, cujus bafis cit x 1’
parallelogrammum, 8: oppoiitum ipii r0, in eadem enim

P il: Ka»: ’ jN .c D V A KR T i(- L 13.n. Y
funr bafi kir, 8: eadem altitudine, 8: comm (tantes a!) RY
TQ Tx sz SN a»: f0 in eifdem funr reàis lineis m: 2°.
fed foiidum in æquale cil: folido An. ergo 8: 1:9 foiido
A: cit æ uale. præterea quoniam parallclogrammum RYX’r
cit æquziie parallelogrammo 0T, etenim’in eadem en: bafi
11T, 8: in uidem parailelis RT Dr. 8: parallelogrammum
RYXT parallelogrammo CD cit æquale, quoniam 8: ipfi
A8 ei’t æquale; parallelogrammum gr æquale efi: paral-
lelogrammo en: aliud autem cit parallelogrammum DT.
cit igitur ut CD bafis ad bafim DT, ira or ad ipfam DT.
8: quoniam folidum paralleiepipedum c1 fecatur piano Ri?
planis oppofiris araileio- erit ut 40D bafis ad bafim DT,
ira foiidum CF a Ri foli um. eadem ratione quoniam fo-
lidum parallelepipcdum a! fecatur piano a? oppofiris la-

dz;.hujus.nis paralieio, ut 9T bafis d ad bafim DT, ira erit foli nm
a? ad RI foiidum. fed ut en bafis ad bafim DT, ira bafis
cr ad ipfam TD. ut igitur folidum c: ad RI folidum ira

foiidum

,



                                                                     

Lissa XI. .187folidum a? ad folidum RI. quod cum utrumque foiidorum
c F a!» ad folidum in eandem habet proportionem, folio
dans en folido si: en: æqualc. folidum autem ne oitenfum
cit æquale folido As. ergo 8: 0 A: ipfi cr æquaie erit. ” , ,. quint;

K P iM E N Ç
Y DY A x O

L i B T A C I B.Sed non fint [tantes Ac HK un LM en 0P DF as ad reétos
angulosi fis An en bafibus. Dico rurfus foiidum Ali. æqua-
le elfe fo ido cr. Ducanturfa punais K E c M, P F u s
ad fubjeCtum planum perpendiculares K3 ET cr Mo, s 1
F1: un Px, 8: pianom puncîtis z T Y 0, «k x a loccur-
rant, &rjunganrur 3T Yo au To xi? x9 m in. arquai:
igitur e K0 folidum folido PI 5 in æqualibus enim fun:
bafibus KM P3, 8: eandem altitudine, quorum liantes ad
reétos angulos funt bafibus. fed ne folidum folido Ali. eft I
gæquaie: folidum veto PI æquaiegfolido en. fi quidem:3°.h"1i"-
in eadem funr bafi, 8: eadem altitudine, quorum Rames non
fun: in eifdem reétis lineis. ergo 8: folidum An foiido CF
æquale erit. Solida igitur paralielepipeda qua: in æqualibus
funr bafibus 8: eadem altitudine, inter le (un: æqualia.
Quod demonftrare oportebat.

PROP. XXXII. THEOR.
SOIidd ptrallelepipedd que eandem baient altitudinem, in-

ter f: fun: a: bafer.

Sint folida parallelepipeda An CD, qui: eandem altitu-
dinem habeant. Dico inter fe elfe ut baies; hoc cit ut AI:

bafis ad bafim CF D xita folidum AB ad
c D folidum. ap-
plicetur enim ad
re&am lineam ne p Fparallelo rammo ’An æqua e sa, 8:

à bafi PH eadem A * r. u Haltitudine ipfi CD folidum parallelepipedum 6K complea-
au. foiidum igitur An folido GK efi t æquale; in æqualilgus 4 subvint-

enim

f l i. hujus.



                                                                     

in Bocaux: ELBMENTORUM
enim fun: bafibus Al F558: eadem altitudine. iraque quoni-
am foiidum araileiepipednm en piano DG fecarur o ofiris

6 spirlins. pianis parai eio; erit un tu? bafis ad bafim ne, ira oîidum
un ad ne folidum; arque cit bafis quidem sa bafi AE æ-
qualis, folidum vero 6K zquaie folido An. cit igitur 8:
ut Al bafis ad bafim CF, ira folidum An ad folidum CD.
Que folida paralielepipeda quæ eandem habent altitudi-
nem, inter fe fun: ut baies; Q19d demoni’trare oportebat.

PROP. XXXIII. THEOR.
Simili; filida paranepipeda inter je faut in triplicata pro-

portione homologum»: larerum. i
Sint (unifia foiida paralleiepipeda As en. latus autem A;

homologum fit lateri cr. Dico folidum au ad en foiidum
tripiicatam proportionem habere ejus, quam habet A:
ad cr. Producantur enim en: 8L au in direâum ist A:
on HL: 8: ipfi quidem CF æqualis ponatur 5K, ipfi veto

ru æqualis 2L; x8: adhuc ipfi ne. D Pæqualis en, 8: RKLparalieiogram-
mum, 8: K0 fo-
lidum complean- N
tur. uoniam igi-
tur uæ x: a L
duabus cr FN
æquales funt: fed i
8: angulus i: 1-: L
angulo c F N cil:
æqualis; quia 8:
angulus ne ipfi cm 0b fimilirudinem foiidorum An CD:
erit 8: I:L parallelogrammum fimiie 8: œquale parallelo-
grammo en. eadem ratione, 8: parallelogrammum KM æ-
quale efi 8c fimile parallelogrammo ca, 8: adhuc parallelo- i
grammum on ipfi DF arai eiogrammo. tria igitur araile-
ogramma folidi Korri us paralielogrammis en foii iæqua-

’ 93”44. lia 8: fimilia (tint. fed tria tribus oppofiris æqualia tfunt 8:
’ fimilia. torum igitur K0 foiidum œquaie ei’t 8: fimile tori (o-

lido CD. complearur GK parallelogrammum; 8: à bafibus
quidem GK KL parallelogrammis, altitudine vero eadem
ipfi AB, folida compieantur a): LP. 8: quoniam 0b fimilitu-
dinemiblidorum An CD cit ut A: ad cr, ira E6 ad na; 8:
au ad FR; æqualis autem se ipfi EX, 8: EN ipfi EL, 8:



                                                                     

LIBERAXI. 189n: ipfi KM. erit ut a: ad Etc, ira ce ad EL, 8: un ad
DM. led ut AE quidem ad en, 5 ira Ac paralielogrammumb r. lent;
ad parallelogrammum 6K: ut autem en ad EL, ira a]: ad
KL: 8: urine ad EM, ira PIE ad KM. 8: ut igirur Ac pa-
rallelogrammum ad parallelogrammum GK, ira GK ad KL, ’ . I
8: PE ad KM. fed ut Ac quidem ad 6K, ira: A8 foiidumt 3mm"-
ad loiidum ex: ut autem si: ad KL, ira foiidum ex ad
PI. folidum: 8: ut sa ad KM, ira PI. folidum ad folidum . .
x0. 8: ur igitur lolidum An ad lolidum ex, ira l a: ad enfin-quim-
8: PL ad K0. fi autem quatuor finr magnitudines deinceps
proportionales,prima ad quarram rriplicatam proportionem
chabet ejus,quam habet ad fecundam. erg08: ABlolidum ad’ Pand-
folidum K0 rriplicatam habet proportionem ejus, quam Anqmm’
ad ex. [cd ut A B ad ex, ira Ac parailelo ammum ad pa-
rallelo rammum 6K; 8: Ali. reéta linea a ipfarn en. quare
8: An oiidum ad folidum K0 rriplicatamproportionem ha-
bebit ejus, quam A]: habet ad en. æquale autem cil: folidurn
1:0 foiido CD, 8: retira linea EK re&æ ce el’t æqualis. Ergo
8: An lolidum ad lolidum en rriplicatam habet proportio-
nem ejus, ’quam larus ipfius homologum A]; habet ad CF
homologum latus. Qgpd demonl’rrare oportebat. V

Cor. Ex hoc manifel’tum en, li quatuor retira: linea: pro-
portionales fuerinr, ur rima ad quarram, ira elfe folidum
lparallepipedum quod r a prima ad foiidum qued a le-
cunda, fimile, 8: (imiliter defcriptum; quoniam 8: prima
ad quartam rriplicatam proportionem habet ejus, quam ha-
bet ad lecundam.

PROP. xxxrv. THEOR,
Æqualiam filidorum parallelepipedamm retiprotnntur infes

(7’ altitudiner; (7’ quorum filidorum paralielepipedarttnl

reciprocantnr bali: è-altitudines, en inter fe fun: a-
qualia.

Sint æ ualia folida paralielepipeda As CD. Dico ipforum
bafes8: tirudines recipro- K B R D
cari, hoc cit ut EH balis ad G Mbafim ne ira elle altitudi-
Ïlem goliÂi cg ad folidi A a

riru inem. ’nt enim pri-
imo liantes Ac EF LB HK a -1-’l 1’
CM in: on en ad naos
angulos bafibns i forum. A J! NDico ut au bafis a bafim NP, ira elfe CM ad Ac. Si lÎtlâ:

’ a
O
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bafis E H bafi N? fit zquaiis, el’r autem 8: A3 folidum æ-
quale loiido CD, erit 8: CM æqualis ipfi Ac. filenim ba-
libus en in æqualibus exifientibus non fint AC CM altitu-
dines æqualcs, neque As lolidum folido en a: uale erit.
ponirur autem œquale. non igitur inæqualis cit tirudo CM
altitudini AC. ergo æqualis fit necclle elt, ac proprerea u:
EH baiis ad bafim tu,
ira erit c M ad A a.
A: vero non fit bafis x- B
tu æqualis bali NP. E; a,
fed en fit major. cil: vautem 8: A I foli-
dum folido C D æ- H L
quale. ergo major eli:
CM ipla Ac; alioqui A
rurfus lequererur lo- E
lida An CD æquaiia non elfe, quæ ponunrur æquaiia. ita-
que ponatur cr æqualis ipfi Ac: 8: a bali quidem N? al-
tiru ine autem CT folidum paraliele ipedum vc comp ea-
rur. quoniam igitur foiidum Anfoli o.cn ell: æ uale, aliud

a 7. quinti. autem aliquod elt vc, 8: æqualxatad idem ean cm babent
m onionem; erit ut A: olidum adlohdum ct! - rta CD

Poli um ad loiidum cv. fed u: A3 folrdum ad folidum cv,
à sa. hujus. irabbafi; au ad in bafim ° æ ne aira enim fun: An cv folida.
:25. hujus.ut autem loiidum en ad ip um CV iracMP bafis ad bafim
a blini. PT, 8: ne d ad CT. 8: igitur ut baiis EH ad N? bafim ira

Mc ad CT. el’c autem CT æqualis A0. ergo 8: ut EH bafis
ad bafim NP, ira Me ad Ac. uare folidorum paralielepi-

edorum An CD hales 8: altiru ne: reciprocanrur. Rurlus
olidorum parallelepipedorum An en baies 8: altitudines
reciprocenrur: fitque ut au bafis ad bafim tu! ira folidi
CD altitudo ad altitudinem folidi AD. Dico foiirium A n lo-
lido CD æquale elfe. fin: enim tur-fus liantes ad reétos an-
gulos bafibus. 8: fi (quidem bafis en fit œqualis bali N?
clique ut un balis a bafim un, ira airirudo lolidi cr) a
loiidi An altitudinem: erit folidi CD altitude altitudini fo-
lidi A8 æqnalis. folida autem paralielepipeda, quæ funt in ,

e 3x. najas. æqualibus bafibus 8: eadem altitudine inter le væqualia fun:
ergo lolidum An folido CD el’r æquale. Sed non fit un ba-
fis æqualis bali NP, 8: fit sa major. major igitur el’t l fo-
iidi CD altitude airitudine folidi au, hoc cil: CM ip a Ac.
ponatur ipfi AG æqualis rurfus CT, 8: fimiliter foiidum CV
complearur. iraque quoniam cit ut EH bafis ad bafim NP,
ira Mc adi fam Ac ° æqualis autem eli: Ac ipfi cr: erit ut
bafis au a ne balim, ira ne ad cr. led ut bafis sa ad

NP
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N? bafim, ita A) folidum ad folidum cv; æque alto. enim
fun: fonda au cv. ut autem ne ad cr, ita à; au, bafis ad
bafim PT, 8c folidum en ad cv folidum. 8: 1 un: ut (on.

"dum A! ad folidum CV, in c1) lolidum ad ohdum CV.

19a

quèd cum unumque folidorum au en ad ipfum cv eau-a
dcmpro ornonem habeat; erit A8 folidum folklo en æ-
qualc. Œod demonfirare oportebat.

Non fint autem Rames un un on sa, au: DO me a?
ad reétos angulos bafibus ipforum: 8c a punflis F G a K,
x M D a ad plana bafium EH N? ducantur perpendiculares,
quæ planais in punétis s ’r y .v, osvz a 0 occurrant 8c com-
pleantur folida FV x a. Dico 8c fic æqualibus exifientibus
fondis au en, bafes 8: altitudincs rccxprocari, (cil. ut EH
bafis ad balim NP, ira . a R Defl’e aàtiËuldànem fïidi x r,

c1) a o 1 1 A8 tl- Mtudinem. quoniam è- M
nim folidum AB foli-
do en cit æquale; fo- v Y A.
lido autem An æquale a, d Kefiffolidum 8T; in-

eadcm namque faut Qbafi FK, 8c eadem al- A 3 Ntitudine; quorum dames non fun: in eifdem métis lineis:
8: folidum ne efifæquale folido Dz, quôd in eadem fim:
bafi xn, ô: eadem altitudine, uorum Hautes non (un: in
eifdern métis lineis; erit 8c foli um n’r folido Dz æqualc.
æquahum autem folidorum parallelepipedorum, quorum

fac-Mil

altitudines bafibusjpforum funt ad rafles an los, bafessôc: k tu!
altitudines reci tocantur. cf: igitur ut tu: ba 1s ad bafim xn,
ira folidi Dz a titudo ad altitudinem folidi 8T. arque en:
bafis quidem n: bafi EH æqualis, bafis vero xn æ ualis
bafi NP- quare ut EH bafis ad bafim au). ira eü altitu o fo-
lidi Dz ad folidi BT altitudinem. eædem autem funt altitu-
dines folidorum DZ ne, itemque folidorum n’r sa. e11:
igitur ut EH bafis ad bafim Nl’, na folidi ne altitude ad al-
t1tudinem folidi au. ergo folidorum parallelepipedorum
A8 en bafes 8c altitudincs reciprocanturr Rurfus folido-
rum parallelepipedorum AB c1) bafes 8c altitudines re-
ciprocentur, fitque ut EH bafis ad bafim N P, ira ahi.
tudo folidi CD ad folidi A8 altitudinem. Dico folidum au
folido c D æquale cire. Iifdem namque confirué’tis, uo-
niam ut EH bafis ad bafim NP, ita rondi cr) altitude a al-
:itudinem folidi an; à: bafis quidem EH efi æqualis bafi
5K; NP veto ipfi xs.: exit ut FIC bafis ad bafim x13, sa

a mu o

demonfirl-
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altitudo rondi en ad folidi A B altitudinem. eædem autem
(un: altitudines folidorum au n’r, 8c ipforum cn Dz. efl:
igitur ut n: bafis ad bafim xa, in folidi oz altitudo ad
altitudinem folidi Br. grue folidorum Br Dz parallelepi- ’
pedorum bafes 8c altiru dues reciprocantur, quorum autem
[blidorum parallelepipedorum alutudines [untad reétos an-
gulos bafibus ipforum, 8: bafes ô: altitudines reciprocantur,

a Ex ante ca inter fe (un: æqualna h. ergo 8T folidum folido m. ef’c æ-
dFm°ua"’ quale. (cd folidum quidem ET æquale efi folido sa i, etenim
9To Mu, in eadem (un: bafi FK, 8c eadem altitudine, quorum liantes
’ ’ ’ J ’non (un: in cifdem redis lineis: folidum veronz cit æquale

folido oc, fi quidem in eadem fiant bafi xn, 8: eadem al-
titudine, a: non in eifdem métis lineis. ergo 8: folidum au
folido cm en: æquale. (ægd demonltrare oportebat.

PROP. XXXV. THEOR.
Si fin: duo amati plani qui", quorum "mafia: [anima

"(la linea infiflant, que cm redit lineis à principio po-
firi: angulo: tontinant quales, alterna alteri; in [ub-
limilnu autem fitmautar qaavi: man, atque ab ipfi: ad
plana, in quibusfant anguli, perpendiculan: ducatur;
â à punais, qua à perpendicularibas fiant in plani: ad
primas angulos jungautar "a. linea: cum fublimibac
agnate: angulo: continebant.

Sint duo anguli reàilinei æquales BAC EDF: 8: à pun-
au A o fublimes reâæ lineæ ac DM confiituanrur, quæ
cum reâis lineis à principio pofitis æquales angulos conti-
neant, alterum alteri: angulum quidem un; æqualem an-

gulo (un, angulum A D vero mon angulo a ac
æqualem: ô: fumantur
m ipfis ne ma quæ-
vis punâta a, M, à qui-
bus ad îlana pet BAC
a D F. ucantur per-
pendmulares on M N
occurrenres planis in
punétis L N; ô: LA
un jungantur. Dico angulum ou. angulo mon æqualem
elfe. Ponatur ipfi DM æqualis au, 8c cr H ipfi GL ara!-
lela ducatur un. cit autem cr. perpen iculans ad p anum

pet
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per une. ergo a: tu: ad - planum per au perpendiculariv l lInhu-
erir. ducantur a punais x a ad reétas laneas an ac. DE DE
perpendiculares xc N? x5 Na, 8c Ho cn MF rajungan-
tur. Quoniam igitur quadratum ex HA æquale fief: uadra-
tis ex me tu; quadrato autem ex lu æqualiaf une exlamnîmî.
xc ca quadrata: erit quadratum ex HA quadratxs ex a:
xc ca æquale. quadraus autem ex tu: ne æquale efi qua-
dratum efl: ne. quadratumigitur ex m quadratis ex He ca
æqualc erit: 8c idcirco an lus nea c ei’c reflua. eademcdærîmî.
ratione 8c angulus DFM re us ei’c. ergo angulus aux ipfi
DFM cit æqualis. cit autem a: and angulus æqualis an-
gulo MDF. duo igitur triangula funt MDF une duos an-
gulos duobus angulis æquales habentia, altcrum alteri, 8c
unum latus uni lateri æquale, qued uni æqualium an ulo-
rum fubtenditur; videlicet HA i fi DM. et o 8c re iqua
latera reli uis lateribus 4 æqualia abebunt, terum alteri. 416me
quare ac e æqualis DF. fimnliter demonfirabimus 8: an ipfi
DE æqualc erre. junganrur enim un Ma. a: quoniam quadra-
tum ex au en æ uale quadratis ex a: tu; quadrato au-
tem ex a1: æqu ia (un: quadrata ex an me: erunt ua- -
drata ex au me KH quadrato ex au æqualia. (cd qua ra-
tis ex 3x sa æquale en: ex au quadratum; reétus enim
angulus en un, propterca quod a: a: perpendicularis en:
ad lùbjeétum planum. quadratum igitur ex au æquale en:
quadratis ex au sa. quare angulus une redtus eï’c. eadem
ratione 8c angulus DnM et! reâus. en: autem 8c un an-
gulus æqualis angulo EDM, ira enim ponitur: arque en: au
gqualis DM. ergo 8: au ipfi Dldeù æqualis. quoniam
flint ac quidem cit æquahs or, an vero ipfi on; cran:

uæ ca a: duabus tu DE æqua!es. fed 8c angulus ne
an ulo FDE cit agitais. bafisngitur 3c bafi a?! 8c trian-a a. mini.
gu um triangule, reliqui anguli reliquis anguhs œqualea
mut. ergo angulus ac! angulo on: cit æqualis. efi autem 8c
reaus au: æqualis rcéto BEN. quarc 8: reliquus ne: reliquo
EFN æqualis. eadem ratione, a: ou: angulus en: æqualis
au lo un. iraque duo triangula funt ne: un, duos an-
gufgs duobus angulis æquales habentia, alterum alteri a:
unum latus uni lateri zquale, uod cf: ad æquales anguÏos,
videlicet ne i fi u. ergo a: reliqua lutera reli ais late-
ribus æqualia abebunt. æ ualis igitur efi: cx ip "a. efi
autem 8c ac igfi Dr æqu in. quare duæ ac c: duabua
m? ni æqualea lum: 8c refîtes continent angulos. bafia igi-
tur AK ef’c æqualis bafi ou. 8: cum au in: æqualia ma,
erit a: uod fit ex au quadnrum quadrato ex DM squale.
(cd quacàmto ex au zqualia (un: à: a: au quadrasa; ü
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nim rcâus eft angulus am. quadrato autem ex DM æquaq
lia funr quadrara ex DN NM, quèd angulus DNM reâus fit.
quadrara igitur ex AK KH quadratis ex DN NM (un: æqua-
ha. quorum quadratum ex 4K œquale cit quadrato ex on.
ergo reliquum ex un uadratum reli uo’quadraro ex NM
cf! æ uale. 8c ideo re a linea ma ipg MN æqualis. quad
cum uæ HA a: duabus MD DN æquales finr, altera a1-
reri, a: bafis me bafi NM ofienfa fit æqualis; angulus un:

j a. primi.angu10 MDN æqualisf erit. Œod oportebat demonfirare.
Cor. Ex hoc manifcftum en, fi finr duo anguli plani retiri-

linci æquales, ab ipfis autem confliruanrur fubllmes redise
linea: æquales, quæ cum reüis lineis a principio pofiris
æquales contrneanr angulos, alterum aireri, perpendicu-
lares, qua: ab ipfis ad plana, in quibus funr primi anguli,
ducanrur, inter fe æquales erre.

PROP. XXXVX. THEOR.
Si tu: "au lima proportioualu fiat, alidum pandldepi-

pedum quad à tribu: fit, qui: efi dido parallelepipeda
quad fit à media, aquilarm quidem, aquiungulo autem
unanime.
Sint rres rafla: linea: proportionales A a c, fit fcil. ut a ad

a ira a ad c. Dico folidum quod fit ex ipfis a a c, æquale
cire folido quod fit ex a, æquilarero quidem, æquiangulo
autem anrediéîto. Exponarur fondus an lus ad a conrcnrus
tribus angulis planis pas on? un; ipfi quidem a po-
natur æqualis unaquæque ipfarum DE en. tu; ô: folidum

1c

An.2. x GMLÈEpanllelepipedum En com leatur: ipfi vero a ponatur ae-
qualis LM- 8c ad reôtam ineam LM, 8c ad puné’rum in

a 16-huiuipfa L,con(Ëiruarur-angulo folido ad a æqualis angulus con-
rcnrus aux XLM aux; 8c ponatur ipfi quidem a æqualis
LN, ipfi vcro c æquahs Lx. quoniam igitur cit ur a ad a
ira n ad c, æquahs autem ei’r a ipfi LM, 8: a unicuique
ipfarumLN a? sa un, 8c c ipfi ex; erirurLM ad a:

. V . ira.



                                                                     

LIBER XI.:V 19;ira ce ad 1.x. 8c circum æquales angulos MLx on? la-
rera funt reci roca. ergo Mx parallelogrammum paraiÏelo- .

rammo GF e Ivæquale. 8c quoniam duo anguli plani reâi- i 14» rum
inei æquales funt sa? XLM, 8c in ipfis rutilâmes reétæ

lineæ confiituunrur LN ED œquales inter fe, 8c cum métis
lineis à principio pofiris æquaies continentes angulos, alte-
rum alteri; erunr sperpendiculares quæ à punais N D ad: Cor. 3;.
Plana per XLM on? ducunrur, inter fe æquales. ergo fo- hui!"-
ida LH EK eadem funr altitudinc. quai vero in æqualibus

bafibus funt folida paralielepipeda, 6c eadem altitudine, in-
ter fe dfunr æqualia. ergo iolidum HL æquale efi: folido and 31- hui";
arque en: folidum quidem HL quod fit à tribus A a c, fo-
lidum vero Ex qued fit ex B. Si i Ïur tres reôtæ lineæ
proportionales finr, folidum paralle epipcdum uod fic a
tribus, æquale en; foiido parallelepipedo qued linga. QlLOd
demoni’rrare oportebat. q

PROP. XXXVII. THEOR.
Si quatuor rafla linea proportionales fint, à qua ab ipfii

fiant filida paralielepipeda fimilîa à militer defcripta
proportionalia mon. Et fi qu ab ipnfium folida par
rallelepipedu fimiliu il? [imiliter defcripta proportionaüa
fait; à ipfa "tu linea proportiona!" arum.

Sint quatuor reâæ linea: proportionales A8 CD u: en, fit
fcil. ut A3 ad CD, ira El? ad ou, 8c defcribanrur ab ipfis on
cm El? ou finiilia a: fimiiirer pofita folida paralielepipeda
KA LC Mr. ne. Dico ut in ad LC ira cfi’e ME ad ne.
(Ai’oniam enim folidum parallelepipedum RA fimile cit ipfi
L c, habebit a K A ad L c rriplicatam proportionem ejus

M

&NN
A B - C D E 1’ G I4quam a: habet ad en; eadem ratione 8c foiidum un ad

ipfum NGntriplicaram proportionem habebit ejus uamqæhnjua.
habet et: ad ou. arque cit ut as ad CD, ira si» a en.
ut ivirur AK ad Le, ira ME ad ne. Sed fit ur folidum a:ad 131mm LC,- ira un rondirai ad folidam se. Dico, ut

-r N a méta
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reCta linea a! ad reâam CD, ira elfe rc&am El? ad ipfam

6 3;.1m)m.G H. quoniam enim rurfua a: ad Lc rripiicaramôpropor-
tionem habet ejus quam au habet ad en; habet autem
a: ME ad ne rnplicatam proportionem ejus quam E? ad

ou; arque ut AK ad LC, ira Ma ad no: erit ut an ad
CD, ira a? ad on. Sii itur quatuor reCtæ linea: propor-
tionales fiat, arc. Q1, oportebat demoni’crare.

PROP. XXXVIII. THEOR.
Si planum ad planum refilant fit; à ab aliquo 1:10:80 co-

ran: qua fun: in une plana, ad alterum planum perpen-
dîadarit ducatur: ca in communem planum»: fafiionem

a cadet.
Planum nempe en ad planum a a reâum fit, communis

autem comm (calo fit AD, 8: ini f0 CD piano, quodvis
punétum a fumatur. Dico perpendicularem quæ a punch;

(ra ad planum au dudrur,
cadere ini (am AD. Non E
enim, fed fieriporeü ca-
dar extra, ur et; a: p ano A
au in punâo a occurrat: A D
a punéto autem a ad na fl
in piano au perpendicula- Pa m primî. maman: ne quæ quidem 3a 4. Der. a: piano œ adi recto: angulos erir- a: sa jungarur. qno-

hum. niam igitur FG glana on cit ad néo: angulos, contingir
autem ipfam rc a linea ne quæ en: in eodem en piano:

t 3-04 erir angulus vos «reâtua. (cd 8c air plano au ad re6tos
MF” , angulos cit: reétus igitur cit angulus ne. quare trianguli
4 www-arc duo anguli duobus mais funt æquales; qued cit d ab-

furdum. non igitur a punao a ad an planum perpendicu-
laris duâa extra reâaln lineam Da cadet. ergo in ipfam
cadar neutre cit. Si i ’tur planum ad planum reâum fit,
&c. Quod oportebat emonfirare.

PROP. XXXIX. THEOR.
Si in filido paralielepipeda oppofitorum planum"! lama f:-

nntur bifariam, par fiaient: me plana durantur;
communia planum Mm, 6’ folidi parauclepipedi dia-
meter, fifi bifariam fautant.
In foiido enim paraIIlelepipedo ne, oppofirorum plano-

rum et au iatera bifariam iccentur in punais xLMnxo ne.

.’ ’ &

N a- nm



                                                                     

L13!!! XI. ina: per feâiones plana ducanrur IN xn; communis autem
planorum feâio fit Ys, 8c folidi paralielepipedi diameter (il;
DG. Dico vs DG (de bifariam fecare hoc cil Y’r quidem
ipfi T8, DT vcro ipfi T6. l ualem clic. lJun nrur enim
DY u ns sa. quoniamigi r Dx paraile a e ipfi on, ai-
rerni anguli DXY Yo a inter fe zquales a funr. 8c quoniamaaapcinî.

n! quidem efi æqua- x F 4lis on, X? vero ipfi OYo, 8: angulos æqua- *- 1les continent 5 erir 6 C 1. a 4. paîtrai.bafis Dr æqualis bafi
au. 8c triangulum D-

xr triangule vos, a: D rreliqui anguli reliqui: qangulis æquaies, angu- mlus igitur XYD ei’t æ- M H
qualis angulo ou, 6c B mob id c reéta linea cil D
g: a. engin Frione, 1’ s R

nso re ac ar ne
eü as æquaiis ’so.q& A N a
quoniam ca ipfi on æqualia cil: a: parallela, a: en en:
æquaiis 8c parallela ipfi ne; erit a: on ipfi ne æqualis à:
parallela; a: ipfas conjungunt reâtæ linea: ne a a: paral-
ela igitur d cit on ipfi ne. ô: fumpra (un: in urraquc ipfa-d 3;.primi.

rum quævis punéta D x o s, 8c ’unaæ funr DG xs. ergo ,
DG vs in une cfunr piano. quo cum DE fit parallela no,’ 7. huit".
erit a: avr angulus angulo BGT æqualis a, alterni enim . ,
funr. cit autem ce DTY angulus æquaiisl ipfi GT5. duof Ü 9mn”
igitur flint trian la DTY ors duos angulos duobus an-
gulis æquales ha entia, a: unum latus uni lateri æquale,
quod un: æqualium 10mm fubrendirur, videlicet DY
ipfi os: dimidia enim ont ipforum DE no. ergo 8c reli-
qua larera reiiquis iateribua æqualia habebuntnx quai-e DT; a6.primi.
quidem ei’r æquaiis T6, YT vero ipfi xs. Si igitur in fo-
lido paraiieiepipedo, &c. (au oportebat demoni’rrare.

PROP. XL. THEOR.
Si fin: duo prifmara que alia, quorum unum quidem bafim

bahut parallelogrammum, almum vm triangulum, à
parallelogrammum duplum fit trianguli; a inmfe a-
quilin "un.
Sint prifmara æquæ aira menas GHKLMN. 8: unurn

quidem bafim habeat parallelogrammum Aï, alternai vero

N 3 aux

a "affilât
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aux triangulum, 8: duplum fit A F parallelogrammum
trian uli aux. Dico prifma Aucun? prifmari GHKLMN
æqu e cire. Complcantur emm 4x GO iolida. 8c quoniam
parallelogrammum A F
trianguli aux cit du- M o B D
plum ; cit autem a: NHK parallelogrammum L

’ "Mimi-duplum I trianguli GH-

xc : erit A F parallllello- A cgrammum ara c o-
gramme H K? æquale.
uæ vero in æqualibus Ü K Î- F
unt bafibus folida a-

631. bujus.rallclepipeda, 8c ca cm altitudine, inter fe æqualia la funt.
æqualc igitur AX folidum folido ço. arque cü folidi qui-

nthujumdcm A! dimidium r ABCDEF priima, folidi veto Go di-
midium :ef’t prifma. OHKLMN. ergo A sans? prifma prif-

mati GHKLMN en æquale. Si igitur fint duo puTmata
æque aira, ôte. Œod demonftrare oportebat. v

ÈUCLIDIS

j- .-.---... -
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EUCLIDISâ
ELEMENTORUM

L’IBER, D’UàDECIM’US.

PROPOSITIO I. THEORÉMA.
SImili4 polygona tinulis infiripra inter 12’ [am ut diame-

trorum quadrata. »
Sint circuli ne DE FGHKL, 8c in ipfis fimilia polygona

A B c D E F c H K L ; diametri autem circulorum fin: B M
on. Dico ut quadratum ex BM ad quadratum ex GN, ira
elfe ABCQE polygonum ad polygonum FGHKL. jungan-
tur enim 13E AM on. FN. 8c quoniam polygonum ABCDE
fimile cf: polygone FGHKL ; 4 8c RA E angulus angulo (mon 1.. nef.

eft æqualis : arque cit ut A , . (au.BA ad AE, ita GF ad FL.
duo igitur triangula font 3
BAS en. unum angulum
uni au lo æqualem haben-
tia, vi elicet angulum BAI:

angulo GFL, circa æquales h. ,autem angulos latera. pro-
portionalia: quare triangulum un triangule FGL acqui-
an lum Il efi; ac propterea angulus au æqualis efi zzz-i 5- fini.
guE)l ne. (cd angulus quidem un angulo AM8 cf: cæ-c 2.1.tertii
qualis; in eadem enim cxrcumferentia. confiflunt. angulus
autem ne. æqualis r cit angulo nm. ergo 8: un anco-
lus cit æqualis angulo me. .efl: autem 8c reétus langlfiusd 3x. renii.
un æqualis rcüo GFN. quatre 8: reliquus reliquo æqua-
lis. æquiangulum igitur efi: triangulum AM8 triangulo son.
ergovut au ad GN ira un ad GF. fed proportxonis qui" 4. (ont
dem BM ad on duplicata cf: pro ortie quadrati ex BM ad

’ il 4. quadratum
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a se. rad-quadratum ex en; proportionis veto A3 ad et? duplicata.

en proPortio nana polygoni ad p01 gonum roram.:
magma: ut igitur quadratum ex au 0 ad q uum ex en, ita

l onum nous ad rouer. ygonum. (ëaœ Emilia
galgal». quæ in circulis defcrib’tîtlttur, inter (e (un: ut dia-
metrorum quadrati. Quod demonflrate oportebat.

LEMMA.
Dada: nimirum" inquübu: :30 fiat-[i à mini

«fautai min: qui»! dimidium, ab en que»! reli-
que"; :fi, "0’qu «fautai ":4qu qui»! dimidium; à
bufmpn fiat; "flaquent! tandem quia» magnitude
que me magnitudiu expfinî miner erit.

Sint duc magnitudines inæquales u, e, quatum major
Al. Dico fi ab i (a u auferatur majus quam dimidium,
a: ab eo quod re ’quum dt, radin auferatur majus quam
dimidium, atque hoc femper fiat, relinqut tandem magm-
tudinem quandam, qua: magm- 5..
tudine c minot erit. Eterum c
multiglicata, flet aliquando major
m. gradine A). multiplrcetur,
a: En: ipfius quidem c multr- k en
plex major autem quam A a:
dividaturque ne in partes ipfi c
æquales n! F6 on. a: ab ipfa H
A! auferatur min: quam dimi- jdium au, ab ip a veto AH rut. F ’
fus majus quam dimidium aufe-
ratur un, arque hoc femper fiat,
quoad divifionec, qu: (un: in au,
multitudine æquales fiunt divifio- -.
tribus quæ in ne: fiat igitur a C D
dtvifiones a: 1m un, divifionibusnr F6 on multitudine
æquales. 8: quoniam major cit DE quam AB, 8c ablatum
cit ab ipfa quidem ne manus quam dttnidium ne: ab ipfa
veto A a majus quam dimidium En: erit reliquum a n
reh uo HA majus. rurfus quoniam major cit en, quam HA:
ô: a latum eft ab ipfa quidem on dimidium cr: ab ipfa
vero HA malus quam dimidium un: reliquum 1m reliquo
A]: ma’us ent. efique F1) æqualis ipfi c ergo c quam AK

a :3 major. minus igitur en Al quam c. ergo ex magnitu-
dmc A. reliât: efi: magnitudo AK, expofica minori magni-

. radine
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tudine c mincir. Œod demonftrare oportebat-- Similiter
autem demonitrabitur, etiam fi dimidia ablata firerint. E]!

prima Mimi. -
PROP. Il. THEOR.

Circuli in!" [a finit a: diametrum» quadrant.

Sint circuli ne!) mon, diametri autem ipforum (in:
un PH. Dico ut quadratum ex un ad quadratum ex au,
ita efl’e circulum non ad non circulum. Si enim non ira
fit - erit ut quadratum ex BD ad quadratum ex PH, ita cir-
c us AICD vei ad fpatium aliquod minus circulo mon,
vgl ad majus. Sit primum ad minus
quod fit s. 8c in circule non defcri-
batur uadratum non. iraque defcri-
prum m circule quadratum majus cit
dimidio circuli nom-quoniam fi pet

unaa a F c a contingentes circulum
camus, erit defcriptt circa circulum

quadrati a dimidium mon. defcripto
autem circa circulum uadrato miner
ef’c circulus. ergo qua ratum a FGH
majus en: dimidio circuli a ne a. recen-
tur bifariamlcircumferentiæ El? sa en
un: in putréfia x L un: 8c me n FI.
La 6M MH au un Jungantur. unum-
quodque igitur triangulorum si? FLG
(ma une majus efl: dimidio fegmenti L
circuli in quo confifiit: quoniam fi per
punéta K L M N contingentes circulum
ducamus,& parallelogramma,quæ lum

rum un ne GMH HNE dimidium
arailelogrammi, quod ad ipfum cit.
ed fegmentum minus cit parallelogrammo. quart: unum-

âuodque triangulorum en: ne aux une majus en:
imidto fegmenti circuli, in quo confifiit. Hafce igitur

circumferentias bifariam feeantes, 8: jungentes métas li-
neas, arque hoc femper facientes, relinquemus tandem quæo
dam circuli fegmenta. quæ minora crunt exceEu, uo cir-

, in mâtas lineas en ra on un comple- -
amas ; en: i unumquodque triangulo- G

aoti

a 4.7.primî.

a: a mardi.

à 4.x.prîmî.

culus mon ipfum s fpatium fuperat. etenim oflen um en: ’
in præcedenti Lemmate, duabus magnitudinibus inæ ua-
ixbus expofins, fi a majori auferatur majus quam dimidi-
um, 8: ab eo qued re inquitur, rurfus majus quam dlml-

dium,’

* «-a
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dium, a: hoc femper fiat; relinqui tandem magnitudinem
aliquam, quæ minori magnitudine expofita fit minor. ita-,
que refléta fin: fegmenta circuli mon in reüas lineas in:
tu: FI. LG ou un un un, quæ minora fin: excefïu, quo
circuius ses H ipfum s fpanum fripent. ergo reli uum
EKFLGMHN polygonum majus erit [patio s. Defcri atur
etiam in circulo ABCD, polygono EKFLGMHH fimile

, . poiygonum A! BOCPDR. efi: i itur ut quadratum ex un
’ h hm ad quadratum ex PH, cita poF gonum nxsocvnn ad

5K menus poiygonum. fed ut quadratum ex BD ad
l . . quadratum ex PH, in ABCDfiirCUiu? ad fpatium s. ergo 8:
"4"""1 ut c1rculus ABCD ad fpauum s, rta polygonum axno-

CPDR ad EKFLGMHN polygonum. major autem eI’t cf:-
luçquîmilclulus ne!) eo quod in ipfo efi polygono. quare &pra-
1B Iln’a-uum s majus cit «polygono FIFFLGMHN. fed &fmmus.
M qued fieri non poteft. Non igitur cit ut quadratum ex en

ad quadratum ex PH lira A a c D circuius ad
fpatium aliquod mi-

nus circulo area. . r .Similiter oflendemus
neque efl’e ut quadra-
tum ex PH ad quadra-
tum ex BD, ira circu-
lum IFGH ad aliquod
fpatium minus circule
A aco. Dico igitur neque efle ut quadratum ex un ad qua-
dratum ex PH, ira circulum mon ad aliquod fpatium majus
circulo EFGH. fi enim fieri poteit, fit ad majus fpatium s.
erit igitur invertendo ut quadratum ex FH ad quadratum
ex BD, ira fpatium s ad AQCD circnlum. fed quoniam s
majus effarera circuio; erithut (patium s ad ABCD Circu-
lum, ira circuius mon ad aliquod fpatium minus circulo
mon. rergo a: ut quadratum ex ru ad quadratum ex au,
ira mon circuius ad aliquod fpatium minus «circulo AB-
CD, quod fieri non poiTc oùeniùm efl. non igitur ut qua-
dratum ex un ad uadratum ex PH, ita en: circuius ABCD;
ad fpatium aliquo majus mon circule. oitenfum autem
ef’t neque ad minus. quare ut quadratum ex BD ad qua-
dratum ex PH, ita erit me!) circuius ad circulum mon.
Cil-culi igitur inter (a fun: ut diametrorum quadrata. (m’od

a oiicndcrc oportebat.

PROP.

z
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PROP. III. THEOR.

Omni: pyramis friangularem habens bajim dividitur in du»:
p familier quales (9’ fimiles inter fi, qui: triangulum:
afe: baient, fimilefque mi, Û in duo prifmata aqua-

lia, que quidem prifmam dimidia ratina pyramidir fun:
"adjura.

Sir pyramis, cujus bafis quidem une triangulum; vertex
autem punâum D. Dico pyramidem ABCD dividi in duas
pyramides æquales 8c fimiles inter (e, triangulares baies

.habentes, 8c fimiles t0ti, 8c in duo prifmata æqualia; 8C
duo prifmata dimidio totius pyramidis eiï’e majora. Secen-
tur enim un ne en an on ne bifariam in punétis a F
a H x L, 8c EH ne en H: KL LH 8K K? F6 jungan-
tur. quoniam igitur AE quidem cit æqualis un, au veto
ipfi un; erit 4 HE ipfi DE arallela. eadem ratione 8c Hic
e11: parallela ipfi A3. parai e10 rammum igitur cit aux.
quare me efi: 6 æqualis En. fe E8 ipfi n
au cit æqualis. ergo 8: au ipfi tu: æ-

ualis erit. cit autem 8: au æqualis un.
uæ igitur AE AH duabus KH un æ-

quaies funt, altera alteri, ô: angulus
sur æqualis cangulo KHD; bafis igi-
tur d EH bafi KD cit æquaiis: uare tri-
angulum A EH æquale ei’t 8c imile tri-
anFulo HKD. eadem ratione 8c trian-
gu um AHG triangula HLD æquale ei’t
8c fimile. 8: quoniam duæ reâæ lineæ E
fefe tangentes EH ne duabus re&is li-
neis fefe tangentibus KD DL parallelæ B .

- F (a
funt,non autem in eodem plano,æ uales
angulos c continebunt. ergo au us me efl: æqualis angu-
lo KDL. rurfus quoniam duæ re æ iineæ au ne duabus KD
DL æquales funt, altera alteri, 8c angulus sur; efi: æqualis
angulo KDL; erit d bafis ne bafi KL æqualis: æquale igitur
cit 8c fimile trian nm une triangula KDL. eadem ratio-
ne 8: AEG triangu um cit æquale 8c fimiie triangulo HKL.
quare pyramis cujus bafis quidem en: au; triangulum, ver-
tex autem punétum H, æquaiis 8c fimilis eft p ramidi cujus
bafis ePc triangulum KHL a8: vertex D punéi’um. ë: quo-
niam uni laterum trianguÎi me, videlicet ipfi au, parallela
duéta ei’t Hic; erit triangulum un triangulo DKH æqui-

angulum,

se;

a a. ferai.

b 34..primî. .

a a9.primi.
d 4... Priam;

a to. unde-
cum.
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angulum, a: larera babent proportionalia. fimile igitur en:
ana trian un: triangulo par. 8e eadem ratione trian-
gulum qui cm une fimile et! triangule on; triangulum
veto une triangula un. 8c cum duæ reâæ lineæ fer:
tangentes sa ac duabus reâis lineis fefe rangenribus nu
HL parallela: fiat, non exifientes in eodem piano, ha: æqua-

Ï."’.- Wh les anguloalcontinebunr. angulus igitur n ne angulo au
ami. en: zqualia. arque en ut sa ad ne, ira [Il ad un, ergo
x 6- futi- ABC triangulum: fimiie en: trian ulo un; ideoque pyra-
& r. ne!
ejnfdem. unis, cujus bafis quidem triangu nm ne, vertex autem

pundum n, fimiiis cit pyrarmdi, cujus bafis triangulum
nxL, a: vertex punâum n. fed pyramis cujus bafis quidem
un. triangulum, vertex autem pun-
&um D, oitenfa cit fimilis pyramidi,
cujus bafis triangulum une, 8c vertex
a punâurn. quare 8c pyramis cujus ba-
fis triangulum ne 8: vertex unCtum
n, (roulis eft pyramidi cujus ba 1s A a o
triangulum, 8: vertex punaum H.
urraque igituri [arum mon axer?
pyramidum fimi is cit rori pyramidt
ABCD. a: quoniam IF en: æqualis ne,

5 Æl-Pfimio erit a un; parallelogrammum fiduplum
trianguli arc. 6c quoniam duo prir-
mata æque aira funr, quorum onum B r a
quidem bafim habet parai elogrammum,
alterum vero triangulum. ei’tque parallelogrammum du-

I’,4°: Gade-plum trianguli; erunr ea prifmata inter fe æqualiai. ergo
prifrna contentum duobus triangulis un me, a: tribus pa-
rallelogrammis un; sur! nier, cit æquale prifmati quod
duobus triangulis arc HKL, 8c tribus arallelo ammi:
ruer. mon une continetur. &mau’ eflum e utrum-
que ipforum prifmarum, a: cujus bafis cit une parallelo-

rammum, oppofita autem ipfi tu: teâa linea, 8c cujus
gains cit onc triangulum, 8: oppofitum ipfi triangulum
t La, majus cire utraque pyramidum, quarum bafes quidem
une HxL triangula, verrices autem punâa H D: uo-
niam fi jungarnus et? au métas lineas, prifma qui cm
cujus bafis cit un; parallelogrammum, 8c oppofita ip
retira linea x11, majus efiâyramide cujus bafis sur trian-
gulum, vertex autem pun um x. (cd pyramis, cujus bafis

k "’- vît triangulum une, 8c vertex x punétum, cit kæqua i5 pyra-
oudceiuu. midi cujus bans nec triangulum, 8: vertex punérum H;

œquahbus enim 8: fimilibus planis continentur. quare 85
prifiiia cujus bafis parallelogrammum avec, oppofita auriean

p l

qnfi-.à..- ---
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ipfi re&a linea un, majus en: pyramide cujus bafis ne
trian ulum 8c vertex punâum H. prifma vero cujus bali:
para elogrammum une a: oppoitra ipfi méta linea Hic
en: æquale prifmari cujus sans arc triangulum, 8c ipfi op-
ofitum triangulum au; 8: pyramis cujus bafis triangu-
um Ana, vertex autem H puuctum, cit æqualis pyramidi

cujus baiis un. triangulum, 8: vertex punétum D. ergo
duo prifmata de quibus diàum en, (ont majora duabus di-
eus py ramidibus quarum baies triangula une un. verrices
autem a n punéta. Tota igitur pyramis cujus b s ne tri-
angulum, vertex autem unétum n, divifa cil: in duas pyo
ramides æquales, 8c fimi es inter (e, 8c fimiles tori: a: in
duo prifmata æqualia: funrque duo prifmara dimidio rotins
pyramidis majora. Quæ oitendere oportebat.

PROP. 1V. THEOR.
Si finr du pyramide: æque du, que triangularer (nifes ba-

bmnt, dividntur autem attaque ipfitrum, (3’ in dans p]-
rmnidrr æqualfl inter fi, jimilefqne mi, (r in du 1m];
mata equalia; (9’ fatum»: pytnridum maque «dans
mode dividatur, arque lm: lamper fiat: erit in uniras
pyramidât bafir ad infini alterius, in (7 in un; Humide
pifmara omnia 4d prifmau omnia in alun pyramide
multitudine aquatin.
Sint duæ pyramides æque alræ quæ rrianguiares bafes

habeant ne par, vertices autem itur punéta a H, 8c di-
vidarur utraque ipiarum in duas pyramides æquaies inter fe,

fimilef ne roti, a: in aduo pri mata zqualia ;
6c faâzarum pyrami-
dum utraque eodem
modo divila intelliga-
tur: atquehoc fem er
fiat. Dico ut ne a-
fis ad bafirn par, ira
elfe rifmara omnia
quæ un: in pzrauiide
arec ad pnmatao-
mnia que in vra-
mide unir mu titu- a a a: x cdine æqualia. Quoniam enim 3x quidem eit æqualis xc,
AL veto æqualis LC; erit A x1. ipfi A! parallela, 8c trian-4 a. farci.)
gulum au triangule Lxc fimile. eadem ratione et milan-

i En "m.
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gulum DE? fimiie en triangule agi. 8: quoniam ne qui-
dem cit dupla cx, El? vero dupla ipfius FQ, ut ne ad
ex, ira erit EF ad tu. &Adefcripta (un: ab ipfis ne ex
fimilia 8c fimilitcr poiira reétilinea ABC Lxc; ab ipfis veto
EF soviimilia 8c iimIiilel’ poiira reétilinea DEF n03. cit

i n- rmi-igitur a ut ABC triangulum ad triangulum Lxc, ira trian-
gulum DE]? ad RQF triangulum; a: permutando ut trian-
gulum nec ad triangulum on, ira Lxc triangulum ad
triangulum mur. (cd ut LXC triangulum ad triangulum

e :8. erg-.1105, ira c prilina cujus bafis e11: triangulum Lxc, oppoiitum
""dmwv autem ipfi (mu, ad priima cujus bains ne; triangulum 8c
dutiuimî-oppofirum ipfi sur. ut igitur d ABC triangulum ad trian-

gulum DEF, ira prifma cujus bafis cit triangulum Lire,
0pwnuunimumnimiOMN,adpnfinacmusbafisRthn-

. angulum, se oppolirum ipfi STY. 8c quoniam duo prif-
mata quæ in pyramide 43cc inter fe æqualia funr, fed 8c
qua: in pyramide DEFH prifmara inter fe funt æqualia;
erit ut prifma cujus bafis parallelogrammum KLXB, op-
pofira vcro ipii méta linea M0, ad prifrna cu’us bafis LXC
triangulum, 8c Oppofirum ipfi OMN, ira pri ma cujus ba-
fis parallelogrammum EPRQ, a: oppofira reaa iinea 5T, ad
priima cujus baiis un: trianguium, oppofitum vero ipfi
srv. quare componendo, urlprifmata stLMo LXCMNO
ad rprima LXCMNO, ira prrimata reçut" ngsrx ad
prima ngsry. et permutando, ut prifmata KBXLMO
LXCOMN mimnmnapaoasr ansTx,napnmm
LXCMNO ad prilina nqgsrv. ut autem rifma LXCMNo
ad prifma musrv, ira oitenfa cit ba 15 Lxc ad FULL?
baiim, 8c ne baiis ad bafim par. ergo et ut triangulum
ABC ad triangulum DE F, ira quæ in pyramide ABÇG duo
prifinata ad duo prifmata qua: in pyramide DEFH. fimili-
ter autem, 8c fi tariras pyramides dividamus eodem modo
velu: omne. STYH, erit ut OMN bafis ad bafim STY, ira
quæinpymnndeomneduopnfinnaadduopflfinuaquæ
in fpyramide STYH. (cd ut OMN bafis ad bafim STY, ira.
ba 13 ne ad DE? bafim. 8c ut igitur une bafis ad bafim
par, ira quæ in pyramide nec duo prifmata ad duo prif-
mata quæ in pyramide DBFH; 8c quæ in pyramide o M-
N6 duo prifmara ad duo prifmara quæ in p ramide sTYH ;
8c quatuor ad quatuor. eadem autem o endentur se in
faétis prifmatibus ex divifione yramidum AKLO, 8C D?-
ns, 8C omnium fimplicitcr mu rirudine æqualium. QLod
demoni’trare oportebat.

PROP.
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PROP. V. THEOR.

Pjramides qua eadem faut altitudine, (7 triangula": 64-
fe: habet", inter je fun: ut 642m

Sint eadem altitudine pyramides, quarum bafes uidem
triangula ABC on, verrices autem puna-a G H. ico ut
ABC bafis ad bafim DEF, fic cire pyramidem une ad
DEFH pyramidem. Si enim non ita fit, erit ut ne bafis
ad bafim DEF, fic dABCG pyramis, val ad folidum minus
pyramide DEFH, val ad majus. Sir primum ad folidum mi-
nus fitque z.a 8c dividarur pyramis DE"! in duas pyra-
mi es æquales inter (e, a: fimiles toti, 8c in duo priimata.
æqualia. (un: duo igitur prifmata a dimidio rotins pyramidist 3o 11°50’;
ma’ora. 8c rurfus pyranndes ex divifione faétæ fimiliter di-
vi anrur, arque hoc femper fiat, quoad fumantur quædam
pyramides à pyramide 135er quæ fint minores exceflü
quo pyramis DEFH folîdum z luperat. itaque fumantur, ô;

a d. P a. r c ’fin: exempli caufa, pyramides m’as STYH. eaunt igitur
reliqua in pyramide nLFH prifmata foiiddo z ma ora. divi-
datur etiam’ ABCD pyramis in tozid’em partes mues py-
ramidi nua: ergo ’ ut ABC bafig ad bafrm par, ira quæb’ç. naja.
in pyramide A806 prifmata ad pnfmata guæ-m pyramide .
mua. fed ut ABC ’bafis ad-bafim un, "a pyramls "ce
ad folidum Z. 8c igitur ut: nec pyramis ad folidum z.
in quæ in pyramide 93cc prifmata ad prgfmata quæ jn
pyramide num. major autem eft p rams agace puf-
matibus quæ in ipfa faut. ergo 8c foin um z prxfmatgbus,
quæ (un: in pyramide DEFH, efi: majus. [cd 8c ammus.c Ex prîm
qued fieri non potefi. mon igituriut un; bafis ad bafim damant!"-
DER, ira eft pyramis ABCG ad folxdum ahquor mmus py-m-
timide DEFH. (imiliter oücndemus neque ut DER bagsrad

* a 1m
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bafim ne, ira cire pyramident: on"! ad folidum ali uod
pyramide ABCG minus. Dico igitur ne ne elfe ur A ac afis
ad bafim me, ira nec pyramidem ad ’ uod folidum ma-
jus pyramide BEN-l. Si enim fieri poreft, in ad majus, vide-
licet ad folidum 1. erit igitur inverrendo ut on? bali: ad
bafim A ne, ira folidum 1 ad "ce pyramident. cum autem
folidum 1 majus cit pyramide aura, erit ut folidum r ad
43cc pyramidem, ira ont! pyramis ad folidurn aliquod
minus pyramide nec ur proxime aficnfum iuir. ë: ur
igitur on bafis ad balim ne, ira pyramis Dam ad fo-
lidum aliquod pyramide ABCG minus, qued cit abfurdum
non igitur ur ne bafis ad baûm DE? ira efl: 43cc py-
ramis ad folidum ali uod majus pyrami e on PH. oitenium
autem eft, neque a minus. quare ut ABC baiis ad bafim
par, ira cit pyramis 48cc ad aux pyramidem. Pyrami- i
des igitur qu: eadem fun: altitudinc, a: rriangulares baies
habcnr, inter f: funr ut baies. Quod demonflrare opor-
rebat.

PROP. v1; THEOR.
humides, que eadem [un altitudiu, à peigna 64e:

bahut, in!" je [un a: taf".
Sint eadem altitudine pyramides, quæ polygonas bafes

habeanr amena PGHKL: verrices autem u u punâa. Di-
co ur nous bafis ad banni man, ira cm: ABCDBM py-
ramidera ad pyramidem FGHKLN. Dividarur enim bafis
quidem ne»: in triangula ne aco un; bafis veto

N a

a .tout. dividarur in triangula a o a par au. a: in une
quoque triangula intelliganrnr pyramides æque alrae arque

yramides gnan a principxo. quoniam igitur en ut triangu-
triangulum aco, tira aux pyramis ad p ra-

midem mon: 8c componendo ut nea rrapezium a tri-
an nm ACD, ira .43ch pyramis ad pyramidem mon.
fe 8: ur ACD triangulum ad Ana, iranpyramis ACDM
ad nom pyramidem. ergo ex œquali, ut ABCD bafis ad
bafim aux, ira 41;ch pyramia ad pyramidem ADEhâ;
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ôcrurfus componendo ut ancras bafis ad bafim ans, ira
aacDEM pyramis ad pyramidem ADEM. eadem ratione,
8c ut FGHKL bafis ad bafimirKL, ira 8c IFGHKLN py-
ramis ad FKLN pyramidem. 8c quoniam duæ pyramides
funt ADEM nu. N, quæ triangulares bafes habenr, 8c ca-
dem fun: altitudine; erit 4ut ana bafis ad bafim FKL, ira
aman yramis ad pyramidem FKLN. quod cum fic ut
aucun afis ad bafim ana, ira ABCDEM pyramis ad py-
ramidem ADEM; ut autem am: bafis ad bafim FKL, ira
aDEM pyramis ad pyramidem FKLN: erit ex æquali, ut
bafis ABCDE ad FKL bafim, ira ABCDEM pyramis ad py-
ramidem FKLN. i fed 8c ur FKL bafis ad bafim FGHKL,
ira erar ôt FKLN pyramis ad pyramidem FGHKLN. quare
rurfus ex æquali, ut ne DE baiis ad bafim FGHKL, ira efl:
ABCDEM pyramis ad pyramidem FGHKLN. P ramides
igitur qua: eadem funt altitudine, 8c p01 gonas ares ha-
bent, inter fe funr ut bafes. Quod demoni rare oportebat.

PROP. VII. THEOR.
Omne. prifma triangularem habens lmfim, dividatur in ne:
, p mmide: quales inter fe, que triangula": wifi: b4-

ent. ’Sir prifma cujus bafis quidem triangulum anc, oppofitum
autem ipfi par. Dico prifma ancras? dividi in rres py-
ramides æquales inter le, quæ rriangulares habenr bafes.
Jungantur enim BD ne CD. 8c quoniam parallelogrammum
en: a sa]: cujus diameter
au, erit a au triangulum n arriangulo E B D I æquale.
ergo pyramis cujus bafis
triangulum a a D, vertex
autem punétum c, æqualis 5
cit pyramidi, cujus bafis son
triangulum 8c vertex pun- A C a.
&um c. (cri pyramis cujus bafis me rriangnlum, se vertex
punétum c, eadem cit cum pyramide cujus bafis triangulum
ne, a: vertex D punàum : iiidem enim planis eonrinenrur.
ergo 8c pyramis cujus bafis triangulum un, vertex autem
punâum C,æqualis efi: pyramidi cujus bafis Bac triangulum,
8! vertex punüum D. rurfus quoniam rem: parallela ram-
mum en: cujus diameter ce, triangulum se? trianguîo ces:
cita æquale. ergo 8: pyramis cujus bafis une triangulum,
vertex autem punétum D, æqualis cri 5 pyramidi cujus bafis
triangulum ECF, 8c vertex punéàum o. fed pyramis

a a
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bafis uidem son triangulum, vertex autem punôtum n
citen a cit æqualis pyramidi cu,us bafis triangulum a n D, a
ô: vertex c unCtum. quare a: pyramis cujus bafis man-

lum car, vertex punâum D, æqualis ei’t pyramidi cu-
jus bafis triangulum A81)
ô: vertex c punûum. pri!a n g
ma igitur ancocr dividi-
rur in rres pyramides inter
le æquales, qua: triangula-
res baies habenr. Et uoni-
am pyramis cujus ba is un
triangulum, vertex autem A 5unâum c, eadem cit cum pyramide, cujus ba 15 triangu-
um cas, 5c vertex D punâum, iifdem namque planis con-

tinetur: pyramis autem, cujus bafis triangulum a BD, 8c
vertex punâum c, tertia pars oitenfa eir prifmaris cujus
bafis au triangulum, 8c oppofirum ipfi on : 8c pyramis
i itur, cujus bafis triangulum ABC, vertex autem D pun-
éÊum, rertia pars cit pri matis eandem bafim habentis,vide-
liccr ABC triangulum, 8c oppofirum ipii triangulum Der.
Q19d demonitrare oportebat.

COROLL.
r. Ex hoc manifefium cil: omnem pyramidem terriam

partem cire prifmatis bafim habenris eandem, 8C altitudi-
nem æqualem; quoniam fi bafis prifmaris aliam quandam
figuram rectilineam obrineat, 8c oppofiram ipfi eandem;
dividirur in prifmata qu: triangulares bafes habent, bafi-
bufque oppofita etiam triangula.

a. Prifmata æque aira funr inter il: ut baies.

PROP. VIII. THEOR.
Simile: pyramide: que triangulum: bafe: habet", in tri-

plicata fun: proportione homologum»: larerum.

Sint fimiles 8e fimiliter pofiræ pyramides, quarum bafes
uidem triangula ane par, verrices autem a H méta.
ico ABCG pyramidem ad pyramidem marra, tri icatam

proportionem habere ejus uam ne habet ad EF. omple-
antur enim BGML EHPO olida paralielepipeda. est quo-
niam pyramis aaco fimilis ei’c pyramidi nana, eritnano
gulus aac angulo DEF æqualis, angulufque onc æqualis
angulo HEP, 8c an ulus ABG angulo DEH. arque raft ut
an ad DE, ira ne a EF, 8c ne ad EH. quoniamigirur cil:

ut-
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ut as ad DE, ira ac ad EF, 8c circum æquales angulos
latera (un: pro ortionalia, parallelogrammum BM paralle-
logrammo 5p (finale erit. eadem ratione, 8c parallelogram-
.mum NE fimile cit pa- 14
rallelogrammo En, 8C M X 0
arallelogrammum BK D pipfi Ex parallelogram-

mo. tria igitur paralie-
iogramma DM K8 au.
gibus urf 3x au funr
mi ra. e tria ur-

Idem un art un qrri--bus oppofitis e æqualia n c a r au: made.8c fimilia flint, tria. vero a? 15x En tribus oppofiris arqua-"ml-
lia 8c fimilia. uare (olida BGML EHPO fimiiibus planis
8c numere æqua ibus continenrur; ac propterea d fimile cit d 9. nef.
BGML folidum folido EHPO. fimilia autem (olida paralle- undecimï.
lepipeda in e triplicata funr proportione homologorum 12.-: ,3. une.
rerum. ergo folidum BGML ad folidum EHPO triplicatamcimi-
habet roportionem ejus uam habet latus homologum ne .
ad sa gomologum larus. Êed f ut BGML folidum ad folidum [1,un
euro, ira aacc yramis ad pyramidem DEPH’ pèrmmis
enim fexra pars e ipfius folidi, cum prifma qued e dimi-
dium folidi parallele ipedi, fit pyramidiss’triplum. quareg r. Cor.
8c pyramis ancc a pyramidem DEFH triplrcatam pro- fixaien-
portionem habebit ejus quam ne habet ad EF. (kl-cd de-"’°
monfirare oportebat.

H l

Cor. Ex hoc Perfpicuum cit, 8C fimiles pïramides quæ
multangulas ba es habenr, inter (e erre in trip icara propor-
tione homologorum larerum. ipfis enim divifis in pyrami-
des triangulares bafes habenres: quoniam 8c fimilia poly-
gona quæ funr in bafibus, in fimilia triangula dividunrur, bât lu ac. lexti.
numere æqualia 8c homolo a roris; erit ut una pyramis in
una pyramide triangularcm abens bafim ad pyramidem in
alter-a triangularem bafim habenrem,ira ô: omnes pyramides
in una pyramide triangulares habentes bafes ad omnes in ai-
rera triangulares baies habentes; hoc ei’t, ira pyramis ipfa
multangulam habens bafim ad p ramidem quæ maltan-
gulam bafim habet. fed pyramis tnangularem habens bafim
ad pyramidem quæ triangularem bafim habet, cit in tripli-
cata proportione homologorum larerum. 8c pyramis igitur
Bolygonam habens bafim ad pyramidem fimiiem bafim ha-
"entem, rriplicatam proportionem habebit ejus quam larus
homologum habet adihomologum latus. .

l O a P R O P,



                                                                     

au. Eucrrnrs ELBMENTORUM
PROP. 1X. THEOR.

Æqualium pjramidum, à triangula": bafe: babentium,
bafe: (9’ altitudiner reciproce fun: proportionales: à
quàrum pyramidant triangula": bafe: habentium, bafe:
(r altitudines reciproce finir proportionales, illa [un e-

quales. ISint trempe pyramides æqu ales,quæ rriangulares baies ha-
beant ne DEF, verrices veto G H unâta. Dico pyrami-
dum ABCG par H baies 8c altiru ’nes reciprocan; icil.
ut a ne bafis ad bafim par, ira cire pyramidis DE ru altitu-
dinem ad altitudinem pyramidis ancs. Compleanrur enim
BGML EHPO iolida paralielepipeda. 8c quoniam pyramis
aacc cit æqualis pyramidi nana, arque cil: pyramidis
quidem ancc iexru lum nom. iolidum,. ramidis veto

- n-quimi. D E r H iextuplum i0 idum a H P o; erit t igiidum n c M L
iolido EHPO æquale. æqualium autem iolidorum paralie-
lepipedorum baies 8:
aititudines reciprocan- X(usundc-rur b. cit i itur ut au :.

mm baiis ad ba 1m rap, ira (v
a a P0 folidi altitude j

K

ad altitudinem ioiidi
BGML. ied ut au ba-
iis ad bafim cr, ira n
a a c triangulum ad
triangulum un. ergo A B D
8: ut aac triangulum ad triangulum par, ira iolidi euro
altitudo ad altitudinem iolidi BGML. ied folidi quidem
euro altitude eadem ei’r cum altitudine pyramidis DEFH ;
iolidi veto BGML altitude eadem ef’c cum altitudine pyra-
midis ABCG: cit igitur ur abc bafis ad bafim on, ira py-
ramidis DEFH altitudo ad altitudinem pyramidis arec.
quare fpyrarniîium .aacc DEFH baies altitudines reci-
groce unr proportionales. Et fi pyramidum ABCG Daim

aies 8: altrrudrnes recrproce iunt proportronalesfir ne ut
aac bafis ad bafim par, ira p ramidis on"; altitu o ad
altitudinem pyramidis ascc. ico a B CG pyramidem py-
ramidi Dura æqualem eiie. Iiidem enim conflruétis, quo-
niam ut ne bairs ad bafim par, ira efl: DEFH pyramidia
altitudo ad altitudinem pyramidis arec; ut autem aac
bafis ad bafim par, ira 8M parallelogrammum ad parallelo-
grammum EP: erit 8c ut parallelogrammum BM ad EP pa-
rallelogrammum, ira pyramidis DEFH altitudo ad altitudi-

nem

a
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nem pyramidis anec. ied pyramidis quidem DEFH alti-
rudo eadem ei’t cum altitudinc iolidi parallelepipedi EHPO;
pyramidis vero arcs altitudo eadem cit cum altitudine
olidi parallelepipcdi BGML: cit igitur ut BM bafis ad bafim

EP, ira EHPO irriididparalleicpipedialtitude ad altitudinem
folidiparalleicpipc iBGML. quorum autem ioiidorum a-

213

rallelepipedorum baies ô: al! itudines reciprocantur, ca: unt ’34; unde-
æqualia. iolidum igitur parallelepipedum BGM L æqualecm”
cit iolido paralielepipedo EHPO. arque cit iolidi quidem
nom. iexra ,pars pyramis aBCG: iolidi vero EHPO iti-
dem iexra pars pyramis DEFH. ergo pyramis ABCG pyra-
midi DE FH cit æ ualis. Æqualium igitur pyramidum, 8C
triangulares baies abentium,baies ô: altitudines reciproce
funr proportionales: 8c uarum pyramidum triangulares ba.
ies habentium baiesôt a tirudines reciproce iunt proportio-
nales, illæ iunt æquales. Quod oportebat-demonitrarc.

PROP. X. THEOR.
Omnù tonus renia par: eji cylindri, qui eandem bafim b4-

bet à altitudinem qualem.

Habear conus eandem baiim quam eylindrus, videlicet
. cireulum ABCD, 8c altitudinem æ ualem. Dico conum rer-

tiam pattern clic cylindri, hoc e cylindrum coni triplum
eiie. Si enim cylindrus non fit triplus coni, vei major erit ’
3mm triplus, vei minot. fit primo major quam triplus. 8:.

eicribarur in ABCD circule quadratum a ne D. ergo qua-
dratum ABCD majus ei’t quam dimidium ABCD circuli. 8c
a quadrato ABCD erigatur priima æque alrum eyiindro.
quod quidem priima mains e- A
rit quam cylindri dimi ium 5
quoniam fi circa circulum an-
cn quadratum deicribarur,erit B Dinicriptum uadratum dimi-
dium circum cripri. 8c imr ab , «
eiidem bafibus ereâta iolida pa- G
rallelepipeda æ ne aira, nimi- C
rum priimara ip . quare priimata inter ie iunt tur baies. 8U z: Cm 7-

Ilpriima igitur ereâum à quadrato a son dimidium en prii-
matis ercéti a quadrato quod circa circulum aux) deicri-
bitur. arque cit cylindrus miner priimare ereéto à quadrato

uod deicribitur circa circulum ABCD. priima igitur cre-
um à quadrato ancn æque alrum cylindro, dimidio cy-

lindri efl: majus. iecentur circumferentiæ an ne en DA
bifariam in punais: r c H, 8: as. sa Bi? se c0 on un

U 3 tu
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Ha jungantur. unumquodque igitur triangulorum au

l oflendi- arc CCD ou a majusb cit dimidio portionis circuli a Ben,
u".- ’d 3- in qua confiiiir. engantur ab unoquoque triangulorum au
Mu arc con DHa priimata æque alra cylindro. ergo 8c

unumquodque ereékorum n priimatum majus cit dimidio
porrionis cylindri quæ ad .rpium cit. quoniam fi pet pun-
âa a r c H parallela: ipirs an ne en Da ducantur, 8:
com leantur in ipiis au ac en Da parallelogramma,aqui-
bus olida paralielepipeda æque alta cylindre eriganrur:
erunr uniuicujuique ereetorum dimidia priimata ca Iquæ
(ont in triangulis a a a a? c ce D DHa. 8c funt cylindri
porriones erecîtis iolidis parallelepipedis minores. ergo 8c
riimata use in triangulis au arc con Dua majora

unt dimi io portionum c lindri uæ ad ipia iunt’. iraque
reliquas circumterenrias ecantes ifariam, jungenreique
retiras lineas,& ab unoquoque rriangulorum erigentes prii-
mata æque alra cylindro 6c
hoc iemper facientes, tan cm
relinquemus quaidam portio-

’ [4mm nes cylindri quæ rminores e-

bujus. , - 3 Drunt exceiiu, quo cylrndrus co-
ni triplum iuperat. relinquan-
turjam, (x imt AE en BF rc ce
0D DH Ha. reliquum igitur cpriima, cujus bafis quidem polygonum AEBFCGDH, a1-
rirudo autem eadem quæ cylindri, majus cit uam triplum
coni. ied priima cujus baiis AEBFCGDH pâygonum, 8:

a l. Cor. 7. altitude eadem quæ cylindri, triplum d cit pyramidis, cujus
Min bafis polygonum a a BFCGDH, vertex autem idem qui

coni. -& pyramis igitur cujus bafis poiygonum azurer;-
DH, vertex autem idem qui coni, major cit cono qui ba-
fim habet ABCD circulum. ied 8c minor: (ab ipio enim com-
prehenditur.) qued fieri non poreit. non igitur c lindrus
major erirquam tripius coni. Dico iniuper neque cy indrum
minorcm eiie quam triplum coni. Si enim fieri porefl, fit
cylindrus minor quam triplris coni. eritjnverrendo conus
major quam rertia pars cylindri, deicribarur in ABCD cir-
culo quadratum ancra. ergo quadratum ABCD majus cit
quam dimidium a a c n circuli. 8c à quadrato a n c D eri-
gatur pyramis, verricem habens eundem quem conus, py-
ramis igitur ereéta major cit quam coni dimidium: quo-
niam, ut ante demonüravimus, in circa circulum quadratum
deicribatur, erit quadratum ABCD dimidium ejus quod
circa circulum deicriprum eii: 8c fi a quadratis erigantur
iolida parallelepipeda æque alra cono, quæ 8c priimata ap-

pellantur

-*-v
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pellantur erit I quod a quadrato ancra erigitur, dimidium
ejus,quod ereétum eit a quadrato Circa crrculum deicripro;
erenim inter ie iunt ut baies. quare ô: tertiæ partes ipia-
rum. pyramisi itur cu’us bafis quadratum a son, dimidia
en: ejus pyrami is quæ uadrato Circa Circuium deicnpto
erigirut. ied pyramis ere a a quadrato deicrrpto Circa cir-
culum, major cit cono; ipium namque comprehendit. er-
go pyramis cujus bafis aaco quadratum, vertex autem idem
qui coni, major ei’t quam com à H
imidium. iecentur circumfe- Drenriæ au ne en na bifariam

in punétis E F G H. 8c jungantur a.
a: sa Br FC cc on ou
Ha. 8c unumquodque igitur rtriangulorum a a a a r c c G D C
DHa majus cit quam dimi- r vdium portionis circuli ancra, in qua eonfii’cit. eriganrur
ab unoquoque triangulorum au me con DHA pyra-
mides verricem habenres eundem uem conus. ergo 8c u-
naquæ nepyramidum codem m o eraétarum major cit
quam imidium portionis coni quæ ei’c ad ipiam. iraque
reliquas circumferentias iecantes bifariam, jungenreique
retiras lineas, 8c ab unoquoque triangulorum oerigentes
pyramides verticem habenres eandem quem conus, 8c

oc iemper iacientes, r relinquemus tandem quaidem coni
portiones quæ minores crunt exceiTu quo conus rertiam
cylindri partem iuperat. relinquantur; 8c iint qua: in ipfis
au sa BF se ce on on Ha. reliquai itur pyramis cujus
bafis 1polygonum AEBFCGDH, 8c vertex i cm qui coni, ma-
jor e quam renia cylindri pars. ied pyramis cujus baiis
polygonum acumens, vertex autem idem qui coni, rertia
pars cit priimaris cujus bafis polygonum au BFCGDH, alti-
tudo autem eadem quæ cylindri. priima igitur cujus haire
AEBFCGDH poiggonum, 8c altitude eadem qu: cylindri,
majus cit cy in to cujus bafis cit circuius aBCD. ied 8c
minus: (ab rpio enim comprehenditur.) quod fieri non po-
teit. non igitur cylindrus minor en quam triplus coni. o-
i’tenium autem efi: neque majorem eiie quam triplum. ergo
cylindrus coni triplus fit neceiie cit; ac propterea conus
tertia pars cylindri. Omnis igitur conus tertia pars cit cy-
lindri, eandem quam ipie bafim habentis, 8c altitudinem æ-
qualem. Œod demonfizrare oportebat.

o, paon

au
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0 5- hujus’fcriptæ dimidium: denim inter (e a lunt ut bafes. conus au-

fi hmm:
majus.

Evcnnxs ELEMENTonUwi

PROP. XI. THEOR.
Coni à qh’ndri qui eandem baba»: altitudinem, in!" [à

fun! ut baffl.

Sint in eadem altitudine coni a: cylindri, quorum bures
circuli ABCD mon, axes autem KL un, &diametri ba-
fium AC sa. Dico ut A8 c1) circulus ad circulum mon,
ita cire conum AL ad EN conum. Si enim non ira fit; erit
ut ABCD circulus ad circulum mon ira conus AL ad ali-
quod folidum minus cono EN, vel a majus. fit primo ad
minus quod fit x. 8C quo minus e11: folidum x cono EN, ci
æquale fit x folidum. .conus igitur au ipfis folidis x I efi:
æqualis. defcribatur m mon circule quadratum mon,

auod mans et! dimi- J- Ni0 circu o. erigatur à
quadrato a F G H py-
ramis æque alta cono. T
pyramis igitur ereéta
major eût coni dimi- A
dio. uam fi circa cir-
culum quadratum de-
fcribamus, ô: ab ipfo

erigamus pyramidem . . . .æque almm cono; en: mfcripta pyramis pyramxdzs c1rcum-

tem circumfcripta pyrami- n
de ef’c miner. ergo pyramis
cujus bafis quadratum EFGH,

vertex autem idem qui. ço- zni, major efi: com dlmldxo. x
feccntur circumferentiæ a?
1re on un bfiariam in
punétisr a s o; acon a?
Pr FR RG Gs sa Hojungantur. unumquodque igitur trian-
ulorum son EPF ne GSH majus efi: quam dimidium

Fagmemi circuli in quo conüftit. crigatur ab un uoqu’e
triangulorum HOE EPF FRG 68H pyramis æque ta co-
no. ergo 8: unaquæque ercâarum pyramidum major efi:
dimidio portionis coni, quæ dt ad ipfam. iraque reliquas
circumferentias (ecantes bifariam, 8c jungentes métas li-

I

neas, 8E ab unoquoque triangulorum crigentes pyramides
æque altas cono, arque hoc femper facientes, i relinquemus
tandem ahquas pomones com, un: fohdo x minores crunt.
relinquantur, 8c fin: qua: in ip s HO on a? n FR ne es

sa.

.fiWéç
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su. reliqua igitur pyramis cujus bafis Rolygonum nonp-
FRGS, altitudo autem eadem quæ com, major cil: folido
x. defcribatur in circulo ABCD polygone H0 E P F R a s
fimile 8c (imiliter pofirum polygonum DTAYBQCV, ô: ab
ipfo erigatur pyramis æque aira cono AL. quoniam igitur
efi ut quadratum ex Ac ad quadratum ex EG, ira a DTAY-r a. bains.
Brun polygonum ad polygonum HOEPFRGS; ut autem
guadrarum ex" Ac ad quadratum ex ne, ira ABCD circuius

ad circulum mon: erit ut ABCD circulus ad circulumd a. hujua.
mon, cira polygonum DTAYBQÇV ad polygonum 110-, "mimi.
EPFRGS. fed ur ABCD circulus ad circulum mon, ira
conus AL ad x folidum: 8c ut polygonum DTAYBQCV
ad polygonum H01; vracs, dira pyramis cujus bafis Dru--
qu polygonum, vertex autem punétum L, ad pyrami-
dem cujus bafis polygonum HOEPFRGS, 8c vertex pun-
&um N. ut i itur conus AL ad x folidum, ira pyramis,
cujus bafis po ygonum DT Avnqçvfl 8c vertex punérum
L, ad pyramidem cujus bafis polygonum HOEPFRGS, 8:
vertex N punérum. conus autem AL major cil: pyramide
quæ cil: in ipfo. majus igitur cit folidum x pyramide quæ
cit in cono EN. fed 8c ofienfum efi minus. quod fieri non

refi. non igitur ut ABCD circulas ad circulum EFGH,
ira eir A L conus ad folidum aliquod minus cono EN. fi-
milirer demonllrabirur neque u; EFGH circulas ad circu-
lum ABCD, ira elfe conum EN ad aliquod folidum minus
cono A L. Dico prærerea neque elle ut ABCD circuius ad
circulum arc H, ira (AL conum ad aliquod folidum majus
cono En; Si enim fieri pareil, fit ad folidum majus, quod
fit z. ergo invertendo ut mon circuius ad circulum ABCD
ira erit folidum z ad AL conum. (cd cum fi: folidum z
majus cono uu- erit ut folidum z ad AL conum, ira conus
EN ad ali uod folidum minus cono AL. 8c igitur ut EFGH
circuius a circulum ABCD, ira conus EN ad aliquod fo-
lidum minus cono AL, quod fieri non poire oi’renfiim cil.
non igitur ut ABCD circulus ad circulum mon, ira conus
AL ad ali uod folidum majus cono au. oi’ceniùm autem en:
neque e e ad minus. ergo ut ABCD circulus ad circulum
EFGH, ira cit conus A L ad EN conum. (cd ut conus ad
conum, irafefi: cylmdrus ad cylindrum; en: enim urerqueftrmimî-
urriufqueg rriplus. 8c igitur ur ABCD circuius ad circulum; Io.liujiu.
EFGH, ira in ipfis cylindri æque alri conis. Ergo coni 6c
cylindri qui eandem habenr altitudinem, inter f: funr ur-
bafes. Quand demonfirare oportebat.

PlROPr
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Simile: roui à qündri in!" [a film in triplicata proportione
diametrum": que fun: in Imfibm.

Sint fimiles coni ô: cylindri, quorum baies quidem cir-
culi ABCD mon, diametri vero bafium un PH, 6c axes
conorum vel cylindorum KL MN. Dico conum cujus ba-
fis ABCD circulus, vertex autem punétum L, ad conum
cujus bafis circulus EFGH, vertex autem N punélum, tri-

licatam habere proportionem ejus quam habet un ad PH.
à enim non habet conus ABCDL ad conum aucun tri-

licatam proportionem ejus quam un habet ad PH, haba-
Eit Anan Conus ad
aliquod folidum mi-
nus cono mon»: tripli-
caram proportionem,
vei, ad majus. Ha-
bear primo ad minus,
quod fit x. 8: defcri-
baturin ardu. circu-
lo uadratum mon.
qua ratum igitur EP- Gon majus cil: dimidio "on circuli. 8c erigatur a qua-
drato mon pyramis æ ne aira cono. ergo ere&a pyramis
major en: quam coni 1mi-
dium. iraque fecentur la I
F0 ou HE circumferentiæ
bifariam in punais o P n s, x z8c jungantur ao on n ne
on au us sa. unumquod-
que igitur triangulorum son
ne GRH usa majus cil
dimidio fegmenti circuli aveu, in quo confiftit. ô: eri-
gatur ab unoquoque triangulorum ne? ne on: H8!-
pyramis eundcm verricem habens quem conus. ergo 8c
unaquæque ereCrarum pyramidum major cit quam dimi-
dium porrionis coni, quæ cil: ad ipiam. feeantesigitur reli-
quas circumferentias bifariam, jungenrefque mâtas lineas,
(à! ab unoquoque rriangulorum erigenres pyramides eun-
dem habentes verricem quem conus, arque hoc femper fa-
cientes, Irandem relinqucmus quafdam coni portiones quæ
minores crunt excelTu quo conus EFGHN ipfum x folidum fu-
perat. relmquantur, 8c fin: quæ in ipfis no ou F? PG on
8H Hs 5E. reliqua igitur pyramis cujus bafis quidem poly-

t gonum



                                                                     

Lxunlxu.
gonum EOFPGRHS, vertex autem N punaum, major cit foli-
do x. defcribatur etiam in circulo ABCD,polygono cancans
fimile à: fimilirer poiirum polygonum ATBYCVDQ: a quo
erigatur pyramis cundem verticem babens quem conus : 8c
triangulorum contrnenrium pyramidem cujus bafis quidem
en: polygonum ATBYCVDQ, vertex autem punétum L, unum
fit un; triangulorum vero continentium pyramidem cujus
bafis E0FPGRHS polygonum, 8c vertex punérum N, unum
fit NFO : 8c junganrur KT Mo. quoniam igitur conus ABCDL

212

fimilis cit cono EFGHN, eritb ut un ad PH ira KL axis ad’ 14- Der-
axem MN, ut autem BD ad PH, cita Bic ad FM. iraque ut
me ad FM ira KL ad MN: a: permutando ut DE ad KL, ira FM
ad MN. 8c cum perpendicularis utraque efl, 8: circa æquales
angulos BKL FMN latera funt proportionalia: fimile igi-

undecimi.
c 1;.quinti.

tur d cit BKL triangulum triangulo FMN. Rurfus quoniamd 5- rem-
efi: ut me ad ET, ira. FM ad Mo, 8c circa æquales angulos
mer FMO latera (un: proportionalia; ctenim quæ pars cit
angulus BKT quatuor reüorum qui fun: ad K cenrrum, ea-
dem ei’c pars 6: angulus FMO quatuor recrorum qui flint
ad cenrrum M5 erit b triangulum un triangule FMO fimi-
le. 8c quoniam ofienfum eit ut me ad KL, ira cire FM ad
MN; æqualis autem cil: 13x ipfi KT, 8c FM ipfi Mo: erit
ut TK ad KL, ira 0M ad MN: 8c circa æquales angulos
TKL OMN larera funr proportionalia; reéri enim funt: tri-
angulum igitur LKT fim:le eit triangulo MNo. quod cum
ob fimilitudinem rriangulorum BKL FMN, fit ut LB ad 3K,
ira NE ad FM; ob fimilitudinem veto triangulorum au
rMo, ut KB ad Br, ira MF ad r0: erit ex æquali ut LB
ad 8T, ira NF ad F0. rurfus cum 0b fimilitudinem trian-
gulorum LTK NOM, fit ut LT ad TK, ira N0 ad 0M; 8c
0b fimilitudinem triangulorum xa’r OMF, ut KT ad Ta,
ira Mo ad or: ex æquali erit ut LT ad T8, ira No ad DE,
oflenfum autem cit à: ut T8 ad 3L, ira or ad FN. quare
rurfus ex æquali ut TL ad LB, ira ON ad NF. triangule-
rum igitur LTB NOF proportionalia funr latera, ideo ue
æquiangula (ont un NO? triangula, a: inter [e :fimi me y. fui.
quare N pyramis cujus bafis triangulum BKT, vertex au-
tem L punôtum, fimilis e11: pyramidi cujus bafis FMO tri-
angulum, 8c vertex punâum Ni fimilibus enim planis con-
rinenrur, ô: multitudine æquali us. pyramides autem fimi-
les, 8: quæ triangulares baies habent, inf triplicata faut f 8.1!Djnl.
proportione homologorum larerum. ergo pyramis BKTL ad
pyramidem FMON triplicaram habet proportionem ejus
quam BK habet ad FM. fimilirer a punâis quidem A (Un v
c x ad K, a puirûis vero a s H R G P ad M ducenres finiras

nea:



                                                                     

ne Eucnrnrs ELEMENTORUM
lineas, ô: a triangulis erigentes pyramides verrices eofdem
habentes quos coni, oilcndemus 8c unamquamque pyra-
midum fui-dem ordinis ad unamquamque alterius or-
dinis trip icaram roportionem habere ejus quam habet
a: larus ad homo ogum lattis M F hoc cit quam un ad

grammum. (cd ut unum antecedenriums ad unum confequeurium,
ira omnia antecedentia ad omnia confequenria. ei’t igitur
a: ut mon pyramis ad pyramidem mon, ira rota pyramis
cujus bafis Ararcvnoypolygonum, vertex autem pun-
âum L, ad toram py-
ramidem cujus bafis
polygonum a o r P c-
1H8, ô: vertex pun-
étum N. quare à: py-

ramis cujus bafis AT- 3 l aBrown; polygonum,
vertex autem pun-
âum L, ad pyramidem P acujus baiis polygonum, .
EOFPGRHS, ô: vertex punétum N, rriplicaram proportio-
nem habet ejus quam BD habet ad PH. ponitur autem co-
nus cujus bafis circuius A:
en vertex autem punGum
L, ad iblidum x triplicatam
proportionem habere ejus
quam au ad sa. ut igitur x
conus cujus bafis circuius
A aco, Vertex autem pun-
étum L, ad folidum x, ira cil:
pyramis cujus bafis ATnchanpolygonum, vertex au-
tem punétum L, ad pyramidem cujus bafis polygonum ao-
chaus, 65 vertex punétum N. dicrus autem conus major
ça pyramide quæ in ipfo; erenim eam comprehendir. ma-
jus igitur cit 8c folidum x pyramide cujus bafis polygonum
toucans, vertex autem punérum N. (cd 8: minus. quod
fieri non potelr. non igitur conus cu’us bafis ABCD circu-
luâ, 8c vertex ponctum L, ad aliquo folidum minus cono
cajus bafis circuius EFGH, 5c vertex N punérum, triplica-
tam proportionem habet ejus quam au habet ad au. Simi-
lirer demonirrabimus neque conum ne. HN ad aliquod
folidum minus cono Ancnr. triplicaram proportionem ha-
bere. ejus quam habet PH ad un. Iraque dico neque ABC-
DL conum ad folidum majus cono EFGHN rriplicaram
habere proportionem ejus quam n D habet ad PH. Si enim
fieri poteit, habeat ad a iquod folidum majus, quod fit z. in-

verrendo

q- - --x,

mfiafig...

- à!



                                                                     

L133]! XII. un!vertendo igitur, folidum z ad conum ABCDL triplicaram
proportionem habet ejus quam PH ad BD. cum autem cil:
lokoum z majus couo EFGHN; erit ut folidum z ad conum
A BCDL, ira EFGHN couus ad aliquod folidum minus couo
A ne DL. ergo 8c conus me HN ad folidum aliquod minus
cono A se DL triplicaram proportionem habebit ejus quam
PH habet ad BD, quod fieri non poire demonftrarum ei’t.
non igitur A 1;an conus ad folidum aliquod majus cono
EFGHN, rriplicaram proportionem habet e’us quam BD ad
PH. ofienfum autem cit neque ad minus. Cigare conus AB-
CDL ad EFGHN conum rriplicatam proportionem habet
ejus quam BD ad PH. ut autem conus ad conum, itahcy-hlrcqaïndc
lindrus ad cylindrum. cylindrus enim in eadem exifiens. I
bali in qua conus, ô: ipfi æque alrus, coni itriplus eir, cumi *°- MW
oi’tenfum fit, omnem conum tcrriam pattern eiiè cylindri
eandem quam ipfe bafim habentis, 8c æqualem altitudinern.
ergo 8: cylindras ad cylindrum triplicatam proportionem
habebit ejus quam BD habet ad PH. Similesi itur coni ë: n
cylindri inter fe fun: in triplicata proportione iametrorum
quæ funt in bafibus. Quod demonftrare oportebat.

PROP. X111. THEOR.
Si cylindra: plana fureur appofitis pla-

nis parallela, erit ut cylindras 4d t]-
lindrum, in; 4x12 4d axent.

Cylindrus enim An piano on rece-
tur oppofiris planis AB en parallelo,
8c OCCurrat axi a? in K punéto. Dico ut
se cylindrus ad cylindrum on, ira cire
sur axem ad axem KF. Producatur enim
IF axis ex urraquc parte ad punéra
L, M; 8c ipfi quidem a]: axi ponantur
æquales quotcunque EN NL; ipfi vero
Px æquales quotcunque px XM: 8:
per punéta L N x M ducanrur plana ipfis
An, en parallela: arque in planis per
L N x M circa centra L N x M intelli-
ganrur circuli 0P as TY vqæquales
ipfis A8 en; 8c cylindri PR R8 DT
Toxinrelliganrur. quoniam igitur axes
LN NE arc inter fe funtæqualcs,erunt
cylindri PR un ne inter ienut bafes.
æquales autem funr bafes. ergo 8x cylin-
dri Pa R5 ne funr æquales. qued cum axes LN NE EK inter

[e

M
A "Juin.
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6 r- Bef-
quinti.

. . . rndri EH CM eandem habent al-
ou.hllJu-t1tudmem, inter fe 4funr ut bafes. bafes

I autem fun: æquales. ergo 8c c lindri

b t3.huju:. oppofiris planis parallelo, erit-5 ut CM

EUCLIDIS ELBMENTORUM
fe œquales fiat, itemque cylindri ra au ne inter. fe æ-
quales; fitque ipforum LN NE me multrrudo æqualis mul-
titudini ipforum Pa au sa: quotuplex
cit axis KL ipfius si: axis, rorupIex erit
8c po cylindrus cylindri on. eadem
ratione 8c quotuplex eit MK axis ipfius
axis KF, totuplex cit 8: QG cylindrus
cylindri on. 6c fi quidem axis in fit
ærjualis axr KM, erit 8c PG cylindrus
cy indro GOJEqualls; fi autem axrs Lx
major lit axe KM, 8c cylindrus PG ma-
jor erit cylindro GQ; 8c fi minor, mi-
nor. uaruor igitur exiitentibus magni-
tudini us, videlicet axibus si: KF, 8c
cylindris ne G D, fumpta funr æque
multiplicia, axis quidem sa, 8: ne cy-
lindri, nempe axis x L 8c cylindrus P6;
axis vero KF, 8c cylindri on æque
multiplicia, axis (cilice: KM 8c alcy-
lindrus: ô: demonitratum e fi LK axis
fuperar autem KM, 8c ce cylindrum fu-
perare cylindrum cg; 8: fi æqualis.æ.-
qualem; 8c fi minor minorem. en: tigre
tur axis SIC ad axem KF, ut ne cylindrus
ad c lindrum en. quam fi cylindrus piano fecerur oppofi-
ris p anis parallelo, erit ut cylindrus ad cylindrum, ira axis
ad axem. Quod demonf’trare oportebat.

PROP. XIV. THEOR.
In aquarium: (raflait: exiflenm rani à qündri, inter fe fun:

a: altitudinu.

Sint enim in æqualibus bafibus An r
c1), cylindri un FD. Dico ut EB cylin- a.
drus ad cylindrum FD, ira elfe 6H ax-

L r

31

cm ad axem KL. Producatur enim KL
axis ad punCtum N, ponaturque ipfi
on axi æqualis LN; 8c circa axem LN E a C
intelligatur cylindrus CM. quoniam igi-
tur cy ’

La CM inter fe æquales crunt. quo-
niam c lindrus FM fecatur plano on, A 3 M,

cyling

.-.......-.-.. -«-W«



                                                                     

L1 a B R. X11. aucylindrus ad cylindrum m, ira axis LN.a.d xL axem. .æqua.
lis autem ell: cylindrus quidem CM cylindre En; axrs vero
LN axi on. cit igitur ut en cylindrus ad cylindrum BD,
ira axis on ad KL axem. ut autem un cylindras ad cy-
lindrum au, ira c Ana conus ad conum CDK r cylindri (uns . .,.q.;m;,
enim conorum d tripli. ergo 8c ut ou axis ad aXem KL, ira 4 m. un,
cit ABG conus ad conum CDK, ô: cylindrus carat! F!) cy-
lindrum. In bafibus igitur æqualibus exiltentes coni 8c cy-
lindri, inter le fun: ut altitudiues. Œyd demonl’crare o-
porrebat.

PROP. XV. THEOR.
Æqualium conorum Û cylindrera»: [nifes à altitudines re-

ciprare finit proportionales; (7 quorum conorum à cylin-
drorum bafer à altitudiner "film" fun: proportionales,

illi inter [e fun: squales. I
Sint æquales coni 85 cylindri, uorum baies quidem An

c1) EFGH circuli, 8c diametri ip orum Ac ne; axes, au-
tem K L MN; qui quidem 8c conorum vei cylindorum lum
altitudines: 8c compleantur cylindri AX no. Dico cylin-

r drorum Ax E0 baies 8c altitudines reciproce proportio-
nales elle, hoc eli, ut ABCD bafis ad bafim EFGH, ira elfe
altitudinem MN ad altitudinem KL.
altitudo enim KL vei æqualis cil: alti-
rudini MN, vel non æqualis. Sir pri-
mo æqualis. arque cit Ax cylindrus
æqualis cylindre se. qui autem eau-
dem habent altitudinem coni 8: c -
lindri inter le [ont tur baies. æquaiis
igitur cit bafis ABCD bali EFGH. cil:
igitur ut bafis ABCD ad mon bafim,
ira MN altitudo ad altitudinem KL. Non
lit autem altitudo KL altitudini MN æ-
qualis, fed major fit MN, 8c auferatur,
ab ipla MN altitudini LK æqualis PM, B
8c per p feeetur E0 cylindrus plano TYS oppofitis la-
nis circulorum mon R0 parallelo, intelligaturque cy in-
drus Es cujus balis quidem sans! circulus, altitudo au-
tem FM. quoniam igitur AX cylindras æqualis ell: cylindra
no, alios autem aliquis cil: cylindrus as; erit ut Ax cy-
lindrus. ad cylindrum Es, 5 ira cylindrus E0 ad ES cylin-L 7. quam-5
drum. fed ut Ax cylindras ad cylindrum ES, aira bafis
ABCD ad a son bafim; cylindii enim A x as eandem
habent altitudinem: ut autem cylindrus sa ad es c lin-

rum

A



                                                                     

au. Eucmnxs ELEMENTORUM
t 13 hujus-drum r, ira M N altitudo ad altitudinem up; uam cylindras

d n. hujus.

a 9. quinti.

a x6. (mû.

6 Lemma
hujus.

E0 lècatur plane TY s, oppofitis planis parallela. cit igitur
ut ABCD bafis ad batim mon, ira al- R
titudo MN ad MP altitudinem. æqualis o
autem cit MP altitudo altitudim KL.
quart: ut bafis ABCD ad grau bafim,
ira un altitudo ad altitudmem KL. æ-
qualium igitur cylindrorum A! no ba-
lès 8c altitudines reciprcce funt propor-
tionales.

Sed li cylindrorum A! se bafes a:
altitudincs funt reciproce proportiona-
les: hoc cit, ut ABCD bafis ad bafim
me H, in. altitudo un ad KL altitudi- ’
nem. Dico ax cylindrum cylindra ko
æqualem elfe. lifdcm enim mamans; quoniam un ABCD
bafis ad bafim EFGH, ita altitudo un ad K1. altitudinem ;
altitudo autem KL æqualis eft altitudini MF: erit ut ABCD
bafis ad bafim aveu, ira un altitudo ad altitudinem MF.
(cd ut ABCD bafis ad bafim mon, lita AX cylindrus ad
cylindrum Es; eandem enim habent altitudinem: ut autem
un altitudo ad altitudinem MF, ira ccylindrus E0 ad ES
cylindrum. ef’c igitur ut n cylindrps ad cylgndrum Es, ira
cylindrus Eo ad Es cylindrum. cylmdrus igitur A! cylin-
dro no cfi: r æqualis. (imiliter autem 8: in conis. QLOd de-
monfirare oportebat.

PROP. XVI. PROBL.
Duolm: circulis circa idem centrant exiflmtîlms, in majori

polyganum aqualium (a numere pariant lutera»: defcri-
être, quad minorem circulum mm tangat.

Sint dati duo circuli ABCD area circa idem centrum
x. Oportet in majori circule ABCD polygonum æqualium
8c numere parium larcmgn
defcribcre, non rangeas n31-
norem circulum mon. Du-
catur par K centrum méta li-
nea au, arque a. punâo G ipfi
m) ad rcétos angulos ducatur
A6, 8c ad c producatur, quæ
A c circulum a mu t ranger.
Ira ne circumferentiam un bifariam fecantes, 8c ejus di-
mi dum mrfus bifariam, 8C hoc fçmper fadentes, ftandem

telinquemus



                                                                     

L 1 n a x. X11. n;
relinquemus circumferentiam minorem ipfa au. relinqua-
tur fitque LD: 8c à punéto L: ad BD perpendicularist aga-e n.primi;
tur LM, 8c ad N producatur; lunganturque un DN. ergo LD
ipfi DN efl: 4 æqualis, 8c qpomam mg parallela ei’c AC, 8c au 333: 2.9;
tangit circulum 5mn; lpfa [3:1 c1rculum mon non tan-mm-

v get. 85 multo minus tangent cxrculum mon reétæ lineæ
LD DN. qued fi ipfi LD æquales demceps circule ABCD
aptabimus, defcribetur in eo polygonum æqualium 8c nu.
mero parium laterum non rangeas minorem circulum 2mn.
Œod facere oportebat.

PROP. XVII. PROBL.
Dada: flubni: circa idem cenrrum exiflentibus, in majori

[blidum poljhedrum defiribere, quad minori: [filma fu-
perficicm mm tungar.

Intelligantur duæ f hæræ circa idem centrum A. 0 or-
tel: in majori fphæra el’cribere folidum- polyhedrum nunc-
ris fphæræ fuperficiem non tan ens. Secentur fphæræ pla-
no ali uo pet cenrrum duéto: eâiones crunt circuli; uo-
niam iametro manenre 8c femicirculo circumduâo fp æ-
ra faétalefl: ergo in quacunque pofitione femicirculum in-4 Der; 113
telligamus, quod pet ipfum producitur planum in fuperficiendnm o
fphæræ circulum etficiet; 8: confiat circulum efle maxi-
mum, cum diameter fphæræ, quæ 8: femicirculi diameter
efi; majorifi: omnibus reétis lineis quæ in circule vcla 1;. rami.
fphæra ducuntur. ’fit igitur in majori quidem fphæra cir-

-cu1us mon, in minori autem circulus FGH; 8c ducantur
ipforum duæ diametri ad mélos inter fe angulos BD CE.
occurrat BD minori circule in G 5 ducatur a punâo G ipfi
ac ad rcétos angulos GL 8c jungatur AL. Iraque circum-
ferentiam En bifariam Êcantes, 8c dimidium i fins bifa-
riam, arque hoc femper faciemes, tandem te inquemus
quandam çircumferentiam minorem ea I arte circumferen-
ria: circulx aco, quæ fubtenditur a re a æquali ipfi GL.
relinquatur, fitque circumferentia 3K. miner igitur cit
reéta 3K quam 6L; eritque un latus polygoni æqualium
a; parium numere laterum non tangentis mmorem cir-
culum. (in: igitur polygoni latent in quadrante circuli
DE, reaæ 3K KL LM ME; &junétax A producatur ad
N: 8c à punâo A plano circuli nous ad reâos angulos
rconfiituatur AX, uæ fuperficiei fphæræ in punéto x oc-c.lz;unde4
çurrat, 8c par Axa utramque ip arum BD Knnplana du-CIm.
cantor, quæ ex jam diéhs CfiîCiIÎnt in fuperficxc fphærae

manu-



                                                                     

ne. EUCLID’Is ELEMENTORUM
maximes circules. iraque efficiant, 8: fin: in diametris BD

A EN corum femicirculi un KXN. quoniami "tur au re-
éta efi ad planum circuli 3cm: crunt omnia p ana quæ per

d Il unde-- . . .ami; 1pfam XA tranfeunt, ad 1dem cucul: planumdreéta. quare
8: femicirculi 3x D KXN reéli funL ad idem planum.
ô: quoniam femicirculi sa!) au K! N æquales rum:
in æqualibus enim confiflunt no KN diametris; crunt ô:
earum quadrantes un 3x Kx inter fe æquales. quotigitur
lacera polygoni (un: in uadrante un, rot crunt 8c in qua-
drantibus a): tu, æqua ia ipfis ne KL Lu ME. deicri-
bantur, 8c fint no on px lu, K8 s’r n 1x: jungantur-
que so TP YR; 8c ab ipfis os ad planum circuit nous

’ 38’ "M perpendiculares ducantur. cadent ha: in c communes plano-
ami.

rum feétiones BD EN, quoniamôc plana
femicirculorum 3x1) x au: ad planum O
circuli son: méta funt. iraque cadant,
fintque ov sq, 8c VtLjun azur. cum
igitur in æqualibus femicircu i3 BXD un,
æquales circumferentiæ fumptæ fiat no
K8, 8c duétæ pet endiculares ov SQ,
erit ov quidem ip 1 sgæqualis, 13v vero .
æ ualis KQ. efi autem 8c tota BA æqualis toti KA. ergo ô:
re iqua VA reliquæ tu efi: æqualis. igitur ut av ad va, ira.

j a. rani. mum (La: ideoque vgipfi un para lelafeft. quad cum

I utra-
B



                                                                     

LI a a a XII. "227urraque ipfarum ov s reCta fit ad circuli 3cm; planum,
erit ov ipfi sgg paralle . ofienfa autem efi 8c ipfi arqua-g. 6; n"de-
lis. ergo Q3! s o æ uales Hun: 8: parallelæ. 8: quoniam ium. . ,

. - . - 33.prrml.qy parallela et’c 1px so,’fed 8c parallela rpfi K3, en: à , d
iSO ipfi K8 parallela; 8c rpfas conjungunt BO xs. ergoôc 3,33." e.
x ses quadrrlarerum cit in uno Icp ana; uam fi duæ recta: k 7, "de.
linea: parallelæ finr, 8: in urraque ipfarum qnævis punira cimi.
fumanrur, quæ diôta punêta conjungrr recta linea in codem.
efl: plane, in quo parallelæ. 8c eadem ratione urraque ipfo-
rum quadrilarerorum SOPT TPRY in uno funr plano. efl: ,
autem in luno plane 8: triangulum YRX. fi igitur à punchs l. 2-. unde-
o s p T R x ad a duclas renflas lineas inrelligamus, con- Cm"-
fiiruerur quædam figura [olida polyhedra inter circumte-
renrias 3x Kx, ex pyramidibus, compofira, quarum bafes
quidem KBOS son "max quadrilarera, se triangulum
xRx; vertex autem punétum A. quod fiin unoquoque 1a-
rere KL LM ME, quemadmodum in K3 eadem conftrua-
mus, 8c in reli uis tribus quadrantibus, 8c in reliquo he-.
mir hærio, con iruetur figuraquædam polyhedra in f ha:-
ra efcripta, 8c compofira ex pyramidibus quarum afes
funr quadrilarera jam diéra, 8: YRX triangu nm, 8: me e-
jufdem ordinis funt, vertex autem A punétum. Dico iéram
figuram polyhedram non rangere fuperficiem minoris gphæ-
ræ, in qua efr circulus FGH. Ducatur a m punéto A a pla- "a mande-
num quadrilateri maso perpendicularis A2,, cui in punéto mm
z occurrar 8: BZ ZK jungantur. iraque quoniam A2 retira
eft ad quadrilateri maso planum, 8c ad omnes métas li-
neas, quæ ipfam contingunr,& in eodem funr plane n reétos n a. par.
angulos facier. ergo nz ad utramque ipfarum raz z K cit "mum"-
perpendicularis. 8: quoniam tu; cit æqualis ne, erit 8:
quadratum ex A8 quadrato ex A]: æquale: 8: funr quadrato
quidem ex A B æqualia a uadrara ex A z zn, anguluso 4.7-prîmî.
enim ad z reflua ei’c; qua raro autem ex AK æ ualia ex
AZ me quadrata. ergo quadrata ex AZ ZB qua rafls’ ex
A7. ZK æqualia funt. commune auferatur quadratum ex AZ.’
reliquum 1girur quod ex BZ reli no uod ex 1K cf: æqua-
le: ergo reéta DZ re&æ me æqua is. imiliter oflendemus,
8C quæ a punôto z ad punéta o s ducunrur urrique ipfa-
rum 37. 7.x æquales elfe. circuius igitur cenrro z 8: inter-
vallo una ipfarum zn zx defcriprus etiam per (méta o s
rranfibir. 8c quoniam in circule e11: nxso quadn arerum, 8:
(nm æquales on Br: x3 a: minor os, erit angulus au:
obrufus; ideoque a]: major quam DZ. (cd 8: cr. quam a]:
e13: major multo. i itur major efl: o L quam raz. 8c qua-
dratum ex GL que raro ex raz mlajus. 6c cum æqualis a?

z 1p l



                                                                     

3:8 Eu.cr.rnrs ELEMENTORUM
ipfi un, erit quadratumfex AL quadrato ex au æquale:
fed quadrato quidem ex AL æqualia funr quadrata ex ne
6L, quadrato autem ex A8 æqualia quadrara ex raz 2A;
quadrata igitur ex ne or. æquaiia funt quadraris ex Bz
2A; quorum quadratum ex BZ minus cit quadrato ex GL:
ergo reliquum ex u quadratum majus e11: quadrato ex ne;

a: 0b id retira linea za major ePc méta ne. arque ef’c AZ
quidem ad unam polyhedri bafim, ne veto ad fuperficiem
minoris fphæræ perpendicularis. quarc polyhedrum mino-
ris fphæræ fuperficiem non ranger. Duabus igitur fphæris
circa idem cenrrum exifienribus, in majori folidum de-
fcriptum efl: minoris fphæræ fuperficiem non rangens.
Quod facere oportebat.

Cor. Qrod fi etiam in airera fphæra folido olyhedro de-
fcri to, in fphæra sans. fimile folidum po ghedrum de-
fcri atur; habebit folidum polyhedrum in iphæra BCDE
ad folidum polyhedrum in altera iphæra triplicatam propor-
tionem ejus, quam diameter fphæræ 3cm; habet ad alte-
rius f hæræ diametrum. divifis enim folidis in pyramides
num ro æràuales, 8: ejufdem ordinis: crunt pyramides fi-
miles. (un es autem pyramides inter (e in triplicata funt
proportione homologorum larerum. ergo pyramis cujus

afis cit nos quadrilaterum, vertex autem punaum A
a

fin .1." .zxrfl.-r.m.7,.,.-.-- V 4. , , , V
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LIBER X11. ;. nead pyramidem in airera (phæra ejuidem ordinis tri licaram
roporrionem habet ejus, quam arus homologum aber ad

gomologum larus; hoc eir, quam habet A8 ex cenrro fphæ-
ræ circa cenrrum A exiiicnris, ad eam, quæ ca ex cenrro
alterius fphæræ. fimilirer 8: unaquæque yramis earum,
quæ funr in .fphæra circa cenrrum A, a unamquamque
p ramidum ejufdem ordinis, uæ flint in airera iphæra, tri-
p icaram proportionem habe ir ejus, quam habet au ad
eam, qua: efi: ex centre alterius fphæræ. Et ut unum an-
tecedentium ad unum confequenrium, ira antecedenria
omnia ad omnia confequcntia. quare rorum [olidum poly-
hedrum, quod cf: in fphæracirca cenrrum A, ad rotum fo-
lidum polyhedmm, qued in airera fphæra, rriplicaram
proportionem habebit ejus, uam habet A8 ad eam uæ
cit ex cenrro alterius fpræræ, oc ei’r, quam habet BD ia-
meter ad alterius fphæræ diametrum. -

PROP. XVIII. TH E OR.
Spbara inter f: in triplicata [unr proportione [144mm dia-

menorum.
Intelligantur f hæræ ABC par; quarum diametri ac

EF. Dico ne fp æram ad fphæram DEF rriplicaram pro-
portionem habere ejus, uam habet ne ad EF. Si enim non
rta efr, fphæra ABC ad phæram minorem ipfa par, vel
ad majorem, triplicaram proportionem habebit ejus, quam
habet ac ad EF. Habear primo ad minorem, videlicet ad
aux. 8: inrelligarur fphæra DE? circa idem cenrrum,
circa uod fphæra aux: deicribaturque in majori fphæra
DEF olidum polyhedrum non rangens 4minorem fphæ-a 17.hujul.
ram aux in fuperficie; 8cin fphæra ABC defcribatur fo-
lidum polyhedrum fimile ci, quod in fphæra au deicri-

D

ptum cit. folidum igitur polyhedrum, quod in fphæra ABC,
ad (olidum polyhedrum, quod in fphæra par, rriplicaram
b proportionem habet ejus, quam ac ad un. habet autemlr Comm-
ABC fphæra ad fphæram aux rriplicaram proportionemcedemi
ejus, quam ac ad sa. ergo ut ABC fphæra ad fphæram

aux,
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cm: ira folidum polyhedrum in fphæra [me ad (olidum
olyËedrum in fphæra on; 8c permutando, ur au:

F hæra ad (olidum polyhedrum, qued in ipfa efi, ira aux
phæra ad (olidum polyhedrum, qued in fphæra par. ma-

jor autem cit fphæra ABC folido polyhedro, quod cit in
ipfa. ergo 8: on: fphgra polyixedrol quod in fpbæra
par, eft major. fed 8c minor, ab ipfo enim com rehendi-
tur, quod fieri non potefl. non igitur ABC phæra ad
fphæram minorem ipla DE? rriphcaram proportionem ha-
bet ejus, quam ac ad sa. imiliter ofiendemus neque
DE F f hæram ad fphæram minorem ipfa ABC triplica-
ram ha ere proportionem ejus, quam habet a? ad ac. Dico
infuper fphæram ABC neque ad majorem fphæram ipfa
DER triplicaram proportionem habere ejus, quam ac ad
ne. Si enim fieri poreft, habear ad majorem LMN. inver-
tendo igitur, (Ehæra LMN ad ne fphæram tri licaram
pr0porrionem aber Eus, quam diameter EF a ac dia-
metrum. ur autem fp æra LMN ad une iphæram, ira
fphæra DE? ad fphæram quandam minorem ipfa ABC,

uoniam fphæra LMN major eir ipfa par. ergo 8c un:
phæra ad fphæram minorem ipfa ABC triplicaram propor-

tionem habet ejus, quam EF ad 3c; quod fieri non poire
oftenfum efl. non igitur a ne fphæra ad iphæram majorem
ipl’a par triplicaram pro rrionem habet ejus, quam ne.
ad sa. oflenfum autem e neque ad minorem. cr o ABC
fphæra ad fphæram par rriphcaram proportionem abebir
ejus, quam ne ad IF. Quod demoni’rrare oportebat.

FINIS...
yfiew W.
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